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o I R_E,
Le faucrable aceuesl qu'il a plen a voftve Ma_
$& iefte fasre d.mes premieves usires Mathema-
§ [iques, moblige ¢ affeure tous enfemble de
4 Luy prefenter cerecent labeur, qus apporters
= = peut eftre quelque clart a ces fciences | ¢
qmlque defira ,'v;l/ln Noblefle d aimer ¢ honorer ce qu'elle
void fanorsfe ¢ chery de fon founserain Prince. Et fi an gouner.
nement dumonde Diew vfe toufiours de ?ueZq'ue trast de Geo-
metrie (comme difost le diuin Platon:) Ceff bien rasfon, que ce-
luy auquel par vne certaine communication de fa puiffance en
terre, il 4 commis I’ddmir:li/lmtibn d plus beaw Royawme qui
 foit,fe monifive amateur dune [erence dont l'vﬁge feremarque
as Ciel, ¢7° que le Createwr mefme de LV niuers w'a point de[-
dusgnee, puss que (comme dsit le Sage) il a creé toutes chofes par

< - pouds, mmbre‘ ¢ mefure. Et certes [l eff plus difficile deme-

ﬁfrer, cotmme sl appartsent Jles chofes grandes,la {ence qui Pap-
prend eft tref neceffasre & ceux que Diew & flewc an fupreme
degré de grandeur. Iele prie, o .

S 1 R E, de venlosr de plus en plus agrandir ¢ affermir
woftre throne, ¢5° de vons combler de toutes fés benediTions.

A PARIS anmusd Aot 1598,

De woflre MA1ESTE), :
Tres- humble, tres- obeiffant, & tres-
fideleferuitenr, I. ERR AR D
de Bar-le-duc.
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ADVERTISSEMENT.

Autant queles Elemens fe dosuent lire de fuste, ¢
gue La demonfiration d'vne propofition depend des
chof:j/rcmimm s Pay ewite tant quilm’a efte pofSi-
bleles vaines redstes d'scelles, cragnant quele trop grand amas
de relles repetstions n'empefchaft la lumiere que 1e tafche y ap-
porter. Quand donc le Lecteur trouuera que e dy quelgue chofe
effre ainiou anfi, fans autre preuue, qu il [rache que celaawra
efté demanfhre ¢ re[me' plufrenrs fois.le le prie donc de prendre
cefte briefueté en bonze part , comme aufSs certains mots ( qus
Jont plus Latins que Francois) defquels i ay efté contrains vfer,

t'en trounant point de plus brefs ne plus Sign:ficarsfa,

“"FAVTES A CORRIGER.
Veuillets.ligneio F G:lifez F C.ibidem,lig. 19. HC: lifez
HB.lig. 30. BP:hil P C.£. 5.b lig.3. NB:hl. NB:le point N,

f. 9.bl. 22. dans lequel: lilez,dans lequel, ou dans fon egal.f. 10,
L 16. egale:lif. egal. £.13.b 1. 23 B N: it C N.£.18. b1 30.0N:
li{ OL.f. 20. 1. 4: lifez cequi ne jé peat fuire contre la 4 definition @
contre lu defivspeion £, 21.b ). 15, poflible:lif. iinpoflible. ibid.1.27
HIC: il FIC. fi22. ] penultieme,& la lign. droite B C: Iif. & les
lignes droi@es BE, BO. f, 244 bl 15. eft la: lit. eftenla, £ 24. 1,
26.GLIF.I{.GI,GF:. 3r.picces lill lignes.]. 32.inegalemée ce fera
en angles droits & icelle: il inegalemér en angles droits, icelle,
f.28.L 11,32 du v iare: i€ 22 du g dinre. £, 36. 1. 21. O G:liLCG.
ibtl. go.en:lild. £.37.L27: 0O d P: lif Od F.£ 39.L2g.parlarr:
il parlay7.du1. ib1d. L 29 lifez,par la,precedente : il s’enfuyura
doncparlaz.du . que H.£ 401,35 D It lifez F1. £, 41.b,1L 25.
HGaF: i HGaGFE.f 42. b,L.9, HBD:lifez GB H.£ 43.
L9, CDL:LLDCL. ’

1Ly 4 autres fantes non smpartites quele Lelteur pourra factl-

lement recognoifire ¢ fuppleer, comme quelques ignes droites

?ui manquent ¢s figures de la 41 du premier.dela 15 du3, de
410 ¢rdela derniere du 4. ’

e
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LIVRE L

DEFINITION PREMIERE.

% E poindt eft ce qui n'a aucunes

L) parties. L u.r/‘g
k@) La ligne eft vnelongueur fans

‘ largeur, feulement.
f{@ Les extremitez des lignes font
cinés. B
4. Lignedroicteeft celle qui eft egalement com-
prife entre fes poinéks.

5. Supetficie eft qui a longueur & largeur tant feu-

lement.
6. Les fins desfuperficies fontligne ou lignes.
7. Superficie plane eft qui demiture cgalement en-
. tre {es lignes. , ' :
8. Anglc plan eft l¢ concours de deux lignes qui
s'entrerouchent en vn point, & lefquelles conti-
nuees fe couppent au mefme poinct. o
9. Anglere&iligne, cft celluy qui eft faict de deux
lignes droies. ' , S
10, Quand vne ligne droicte,tombant fur vne ligne
droi&e, fai@ lcs angles d’'vne par & d'aurre
' a iij

-



egaulx enfemble: I'vn & l'autre desangles egaulx
fe nomme droi& : & la ligne droi&te tombant fe
nomme perpédiculaire ‘%lt laligne {ur laquelle
elle tombe. '
11, Ee I'angle plus grandqu'vn droi@t, fe nomme
Obtus.
12, Ec P'angle’plus petit qu'vn droi@ fe namme
aigu, :
3. Terme eft1afin de quelque chofe.
14. Figure eft, qui eft cdtenuc de terme outermes.
a5. Cercle, ¢ft vne figure plaine contenué d'vne li-
- gnequife nommecirconference:enicelleyavn
foint,dugucl toutes les lignes droictes menees 2
* la circonference font egales entr’elles
16. Etce poin& 13, frappelle centre du cercle,
17. Diametre-du cercle, eft laligne droicte paffant
_ parle centre, finied’'vne part & d'aultre & la cir-
conference , laquelle diuife le cercle en deux
- egalement, v
18, Moictic de cercle eft vne figure contenué du
- diametre & de la circonference comprife par
icelluy diametre. L
19. Seion de cercleeft vne figure contenué d’vne
ligne droi¢te & d’vne partie de lacirconference.
20. Les lf}gures plaines re@ilignes font celles con-
-tenuds de lignes droictes. /
21. Les figures de trois coftez font celles contenucs
~ de trois lignes droictes.
22, Lesfigures de quatre coftez font celles compri-
fes de quatre lignes droictes.
23. Lesfigures de plufieurs coftez font celles com-
prifes de plus de quatre lignes droictes.
24, Deg figures de trois coftez, celle {¢ nomme
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triangle equilateral qui eft contenué de trois
coftez egaulx. \

15. Ifofcele , quieft conteniie d¢' deux coftez e-
gaux feulement.

26. Scalene, qui eit conteniie de trois coftez ine-
zaulx. ‘

27. Encor des figures de trois coftez, celle fe nom-

me triangle retangle, qui a vn angle droict.

28, Ambligone, qui avnangle obtus,

29. Oxigone , quiatrois angles aigus.

3o. Mais des figures de quatre coftez,celle quiales
coftez egaux & les angles droi&s , fe nomme
quarré,

3t Celle quia les angles droicts , mais les coftez
inegaux,{e nomme quarré long, ,

32. Celle quia les coftez egaulx,mais non les an.
gles droits,fe nomme R hombe.

33. "Mais cclle qui ales coftez oppofez & lesangles
oppofez egaulx , mais n'a pas les coftez egaulx en-
fembleny lesangles droiéts, fenomme Rhom-
boide. , .

34. Excepté celles-cy,les figures de quatre coftez fe

- nomment tablettes ou trapefes.

35. Lignes droites parallef::s font celles, lefquel-
les eftans en vnmefme plan & mences de part &
d’autre ne concourrent point enfcmbsle. ,

36. Parallclogramme, eft' vne figure plane conte-
niie de quatre lignes droi@es, defquelles les op-
pofees font parallcles entr’elles. '

SENSVIVENT LES DEMANDES,

on pofitions fimples.
, Demande I,



D’Vn poinét3 vn autre poinét mener vne lipne
droicte. S P
2. Continuer vne ligne droice finie tane qu'il en

ferabefoin.
3. Defcrire vn cercle dlentour d'vn poinét, &
d’vne telle diftance qu'on voudra.
COMMPVNES SENTENCES.
Premiere,
LEs chofes egales & vne , font egales entre elles.
2. Etfia chofes egales s’adiouftent chofes ega-
les, les toutes feront egales.
‘3. Etfide chofes egales, {cleuent chofes egales,
les reftes feront egales. )
4. Etfia chofes inegales s'adiouftent chofes egales,
les toutes feront inegales,

s+ Et i de chofes inegales, fe leuent chofes ega-.

les , Yes reftes feront inegalles.

6. Les chofes qui font doubles 2 vn mefme ; font

~ egalesentr’elles.

7. Et-les chofes qui font moi&ie d’'vne mefme,

" {font egales entr’clles.

8. Etles chofes qui conuiennent enfemble & entre
elles, font egales entreelles,

9. Letouteft plufgrand que {a partie. _

10. Tousangles droicts font egaulx entr’eulx.

1, Si deffus deuxlignes droictes tombe vne ligne
droi@e , faifant les angles dedans d'vnemefme
part, plus petis que deux droicts, icelles eftans
prolongces infinimét fe rencontreront de la part
en laquelle les angles font plus petis que deux
droits.

12. Decuxlignes droiCtes ne comprennent pas vn

efpace. .
LE PREMIER




ELEMENS DEVCLIDE,

PROPOSITION PREMIERE. .

Deffus wne lt;gne droitte donnee ¢ finse defcrive vn
triangle equilateral,

w017 la ligne droite finie & £
RO donnee HB, & dupointH dla
by diftance *H B foit defcritvn cer- "
2N g < . N
Ricoh NEEM cle: par lu troifiéme demande & de B
E é;;%};_ p-8 lautre point B d la mefine diftan-
"',“ o N

P K@ ce foit deferit vn autre cercle, iceux cercles ferdt

-
Py

, egaux: & {oienttireesleslignes HC & B Cid la
fetiondes deux cercles Cpar lapremiere demande: dautant que
H Ceftegale AHB & BCa [a mefme H B parla definition
du cerele i s’enfuyura, patla premsere commane fensence que H C
& C Bferont egales & que lc wriangle fera equilateral, ce qu'it
falloic dcmon&ren' ' :

PROPOSITION IL

- Dun point donné mener une ligne droite egale 4 vne

ligne. drostte doonee,

LAlignc propofee G B, lepoitit donné H,

foic tirec B H & fur icclle {oit faitle triangle v
equilateral B H D, par La premiere propofitions Soit
f'rolé ee D B vers Cpar L+ feconde demande & faic™
¢ cercle ducenere B 3 la diftance BG | por e (\
trodjiéint demande , iccllos B G, & BC feront ¢




Eremens pEvcribpe,
egalles. Apres foitprolongee D Hvers I & faiét b
le cerde du centre D ala diftanceD C | les x
déuglignes, D C & D 1 fere egalles:defquellesq,
faut ofter D B, D H egales: refteront B C ,H!I
cﬁzllcs » par laeroifieme commune fentence. Or G B \c

auffi Zﬁallc aBC,icclles GB & H I feront
es. par La premiere commune fentence.

c
donc eg

PROPOSITION IIL

De deux lignes drostes inegalles donnees , ofter dela plus gran-
de vne Ligne drostte egalle a la plus petite.

SOit laplusgrande HB & laplufpetite C,foitper €
la precedent edu point H tiree vne ligne egalle d C H
comme H.D & [faitile cercle du cenre H d la

diftance H D: Il fera. euident que H L eftante- L,
galledHD feraauflicgalea €. 2 °

PROPOSITION IIIL

5i de deus: triangles | les dewx cofte¥ de ['vn funt egaulx anx
dews: cofteT de Lantre vn chacun as fien, ¢ bangle de [vn
contenu des deux cq/}e’('eg‘mlx,e{} egal 4 l’gmfle de Lautre;
1ls auront la bafe egalle 4 la bafe ¢ le triangle [era egal an
trsangle ¢ les antres 4ngles aux antres angles , vn chacun

an fien , cews qus font oppofeX aux cofte¥ egaus.
Oiétles deux coftez HB !H C - H

»
gauxauxdeuxcoftez DL,D F&
lesanglesquils comprennentegaux: /
fila bale B C cft plufgrande que la
bafe LF,foit de BC couppecBI egal- & Je L r

led LF par latrosfieme deceliure: &foit
tiree HI. Maintenant {i les deux co-
ftez HB & HI font eftimez egaux aux deuxcoftez DL, DF &
labafe egallcala bafe, Il eft tuident quelangle BHI n’eft point
egal alangle LDF eftantmoindre quele poff.2 BHC dela quaticé

AN

~
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Livere PREMIER, a
defangle IHC: ce quieftabfurde. Semblablement fe demon-
ftrera LF n'eftre point plus grande que B C. $i donc de dewnrn
triangles, ere. ‘

PROPOSITION V.

En tout triangle 1fofeele Jes angles qui font en L bafe font egans

entr'eus ; (7 dyant ment les lignes droitles egalles Jes angles
" qui font foubs labafe, feront EgaUL EBIYenK, .

D V triangle Ifofcele foientles denx coftez H B & H C pro=
longez enforte que H F, H G foient egaux, & tireeslesli-
ﬁncs F G, B G. Drautant que F H, H C font egaux aux deux co-

¢z G H, H B,& quelangle H eft commnn, labafe F C fera e~ |

alledlabafe G'B par la precedente Fangle F 4 Fangle G: langle
C H i tangle GBH, & l'angleF CB dlangle GBC : ces
deuxoftezde FCH & GB H refteront HB C & H C B furla
bafe egaux : & puis que B F, F C font deux coftez
¢ wa\‘deux coftez C G,GB & que Fangle F
cﬁ chatitangle G, labafe fera cgaledlabale,&
les autres anggleg aux autres angles. Doncfenfuy- g
ura que les angles foubs labalc FB C& GCB
feront auffi egaux. E

PROPOSITION VI,

8i dewx angles don triangle ﬁmjegmx entrens anfii les co.. '
[}

ST oppofeX anx 4ngln eganx

SI du triangle H B Cles deuxangles HB C &
J H C B font egauy,il faudra que HB & HC foient

aufli egaux. Autrement foit H B plus grand que . 7 )
H C &foit couppé BP egald H C.d'autantque HC ’
& CB fontegauxa B P, B C,& quelesangles qu'ils

comprennent font egaux, la ba}c HR I%ra 'cga.llcB ¢
dlabafe &P, &le triangle HB Cau triangleP C B, & les autres
angles aux autresangles, par laquatriéme, cequi eft faux, eftant

nteganx entr'ens,

bvn des wiangles contenu en bauwre, & parcofe;ucnt lus petit,

&l'angle P C'B moindreque angle HCB. sidonc deus angles

a&'yn triangle gre.
. Ajj
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EremsnNs pEvcrrpe,

PROPOSITION VIL

Si des extremiteY de quelque ligne drostte deusx autres lignes
drotéles concourrent en vn pornit < deux antres ligrm 5:»;‘.
&es eqalles a celles-cy Lvnea Pautre [cauoir celles poffedand
mcfmes termes ¢o° d'vne mefme partnefe posront tirer Jur
wnplan 4 un autre ponét.

Oient des extremitez HB les deux li= ¢ » T
gnes nrecs aupoint C, HC, BC, & 5 )
foigntcncor en vaautre point P tirces H P o

& B P egalles(s'il eft Poﬁiblc) fcauoir H P
AaHC &BPaB Cypofledans mefmes ter- Y & 2
mes: dautant que parle §. pngoﬁmnles angles HCP& HPC
fontegaux,comme auffi B P C & B C P,il s'enfiura que la par-
tie fera egalle a quelque chofe plus grande que le tour, comme
angle B C P (particde H C P) feroit plus grande gon fegle-
ment que C P H (commeila efté pofé) mais auffi qu& ‘7‘1 ce
qui ne peut eftre: tellement que $sdes extremitex ere. =
Quefile pointtombe dansle triangle comme G & les deux li-
gnes B G, B P font eftimees egalles, comme aufi HG,H P, il
s'enfityura que fesangles foubslabale feront egaux parla 5. fca-
uoir F P G & LG Pce qui eft faux,car HG,HP fon: auffipofees
egales, & fontlesangles HGP & HP G egaux,tellement qu'il
faudroit que angle H G P fuft plus grad Eue FP G, maisil eft
cgal feulement %—IP G:1l cft doncmianifefte que la propofition

PROPOSITION VIIL . :
8t dews: triangles ont dews wﬁe’lzguux anx deux; cofte Pom &
Lantre, ¢ labafeegalle 4 labafe, ils anront anfli Fangle
egd alungle, (canorr celuy contenu de Lignes droséles egales.
Il eft autrement,foignt des deux triangles

b o G P
H BC & P LF ayaonsles deux coftez e~ ; S
gaux aux deux coftez & la bafe egale 4 la . .
Bafe,l’anglc Hinegalalangle P & foit(urla .
bafe LF conftitué vn autre rriangle ayae L G .
c B F ¥

. &GF egauxauxdeuxcofteczBH& HC &

v

’
-

e oW .



"TivRE PREMYER, C g

Fangle Gegald Iangle H,ils’enfuyura que laligne L G fera ega-

‘“leal P& F GaF D eontre la precedense & les aumes angles egaux

aux autres angles parla ql-‘ atriefime,ce qui eft faux,n’eftant langle
G L F quepartie de P L¥. Tellement que si denx triangles ere.

PROPOSITION IX.
Coupper vn 4ngle reﬁilt:gn,e_m deux egﬂﬂemmt.

SOixl’analc donné BH C, & foient HP & "
H

L faittes egales & tiree P L, furlaquelle
foit fai¢tele triangle equilateral P L F, &tiree ¥ L
HF. Dautantqueles deux coftez LH,HF: \ «
font egaux aux%cux coftez PH,H F &labafe 8 ¢
LF egale 4 labafe P F, il s'enfuyura par la pre- F

cedente que I'dgle LHF,fera cgal d'anglePHF
par ainfil'angle donné B H Cfera couppéen deux egalement.

PROPOSITION X.

Coupper en deux; egalement vne ligne drostte don-
nee terminee, _ »
S Oitlaligne droicte finic HB, furlaquelle foit fair = ¢ .
le wriangle equilateral H B C, & foit couppé an-
gle H CBen deux egalement de laligne C D par
4 precedense. Drautant que CH , C D font egaux 4
'CB, CD &lesangles quils comprennent egaux, ad~ p g
bafe H D fera egalle dlabafe D B: parla quarriefme,
Tellementque H B eft couppee en deux egalement.

PROPOSITION XL~

Sur vne ligne draille, ¢ d'vn point donné en icelle eflencr vne
autre ligne droiéte en angles droiéts.

EN la ligne propofec HB foitle point =~ w»

-

donné C, & failtes CP, CL egales : & :
fur PL{oit deferic le tridgle equilateral PF L, ;
"& menee laligne FC. D'autantque les deux H_2 L _»

wiangles font compris de lignes egales ils fe- <
A i

-



EremeNs DEvecrrpy,
ront equiangles cant par la 4. que 8, propef. L'angle FCL fera
donc cgaldlangle F C P, & tous deux feront angles droidts, &
laligne F C perpendiculaice  parle definition,

PROPOSITION XIL

Sur vne ligne droicle infinie donnee ¢ d'vn point donné qus
w'eft.pas en icelle mener vne ligne droitte perpendiculaire.

SOitla ligné})ropofcc H B & le point donné <
C, duquel foit tiré vn cercle en forte qu'il
“couppela propofee, comme en G, L: forent me- o £
nees CG, CL egalles & cou‘Ppé I'angle GCL <

endeux egallement par C I: d'autant que les deux triangles fone

equiangles,langle CIL fera jgal 1 CI G,& iccux feront droits,
& C I perpendiculaire par le definision.

PROPOSITION XIIL

Si vne ligne droiéle tombanse fur vne autre h"‘gm' droiéle, fasct
deux angles, iceux [eront droicts, ou eganx & dews drosits.

SOit Ia ligne droiéte L B tombante fur P C, elle ut
fera deux angles droicts ou egaux ddeux droits. L.
Ques’ils font droits nous auonsce que defirons :
slilsnefont droidts, foit efleucela perpendiculaire p_ ®
B H dupoint B, D'autant que les rois angles H
BP, & HB L& LB C valent deux drois, il s'enfuyura quele
compofé PB L &le fimple L B C vaudront auffi deux droifls:
. ¢arl'excés de I'vn eft la diminution delautre.

C

PROPOSITION XIIIL

Ss enun point qui eft ep vne hgue droiéte deisxc antves ligrm
+ drosétes concourent de cofté ¢z doantre en un plan, ¢ font
dewx angles drosts non d'vie mefme pars, scelles dews li-

gnes feront direltement enfimble,

[l SR
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szvnx,P'nzu‘rzx. _ 4
A V pointdonné B de la ligne droidte H B . :

foient concurrentes deux lignes droictes ‘
CB% DB faifans les deux angles HB D & - L
H B C egaux d deux droids, il faudra queicelles ¢ B~

deux ligm®oicnt pofecs dire@ement comme b
vae feule ligne. Si non,foit pofee L B directement auecB C: il
fenfuyura, parla prcmiemcque HBC, &HB L feront egauxd
deux droiéts:mais ilz font plus petits dela quitité de Fangle LBD:
la propofition demeurera donc veritable, -

PROPOSITION XV.

Si deus lignes droittes f¢ couppet bune Lantre,elles feront les an-
gix 0 ”aﬁKf vn contre Lautre an fommet eganx,

DrAm:ant ue les'angles HL C& HL O font c
egaux ddeuxdroi@tsparla 13 HLO & O LB A
aufli cgaux d deux droits,Jecommun H L O eftds :
ofté, refterontHL C & O L B egaux. Semblable- yd

ment fe demonftera HL O eftre egald CLB. ;
PROPOSITION XVIL
De tout triangle ayant prolongé Pun des oo ﬁc’{,l’dnglf exterienr
Jera plus grand que Pun ¢ Lautre des itersenrsoppofeX,

_ SOit le cofté BCprolongéversN,& couppé -~ ¥

HCen deur egallemét en P,& tireeBPvers
F, enforte que Bii, PF foient egalles, foit auffi
tirce CF, d'autant que FP, PC{ont egauxaux p
deux coftez BP, PH, & lesangles quilz com-
prennét oppofez ausdmet P egaux par la preces
dente,les deux triangles feront equiangles, tel- c
lement que P CF fera egal al'angle P-H B. Aplus forte raifon
'PCN feraplus grand que PHB. Semblablement fe demonftrera
lautre angle H B L moindre que l'extericur HC N.

. PROPOSITION XVIL

" De to;tt,t}iqnglg les dewx angles pris en quelqm ﬁ rte que ce  fort

ﬁntﬂm petsis que dé_ux droits. ,
- A iij



EremiNs p'Evcripey,
SOit prolongé BC vers P, dautant que lesan- n
gles HCP, & HCB font egaux d deux droiéts
& que l'angle exterieur, C eft plusigrid quel'an-
gle H oul'angle B:il (enfuyura quelangle HBC . ¢
& l'angle H C B enfemble ne vaudront pas deux
droiéts, nonplus langle CH B, auec laggle
HCB

)

. PROPOSITION XVIIL
En tout triangle le plus grid cofte fouftient le plusgrand angle.

Oitle plus grand cofteHC.G ‘angle HBC \u

neftle plusigrand angle du tridgle, foit coup- »
pec HL cgale a HB,les angles furla bafe feront
‘egaux,fcauoir HLB & HB L. Mais HL B cft
plufgrand que LCB intericur & oppofé: a o <

lus forte raifon HBC qui eft plufgrand que

HL B feraaufli plus grand que LCB.” Semblablemét fe demon-
ftrera lautreangle. De cecy on poura vecuilliv que lo phue pesst coflé
Jouihiendyale plus pesie angle,

L

PROPOSITION XIX.
En tout tridngle le lplus grand an‘gle et foustenn du
14

s gnmd cofte.

SOit le plusgrand angle B file plulgrand coftén’eft
H C foit vn autre,comme H B, il fenfuyura,paer la |
precedente, quel'angle Cferale plus grand contre hy-
" ‘pothefe: Semblablement (e demonftréra de Fautre
cofté BC.Dececy refilte que ke plue petit angleef fouflenu
du plwe petis cofté, - B €

. PROPOSITION XX. L
En tout tridngle les deux co ﬁe‘(pris en quelque forte quece fost
' font plus gund: que Lautre, 2
Oit le griangle HB C, & prolongéle cofté BH = »
vers P en forte que H P foit egal 2 H C &ioims
PCilesangle HPC & H C Pferont egaux.Maislan- | \r
gle PCB eft plusgrand que 'angle P. Ilfenfuyura
donc quelg ligne BP cgale iBH, HC fera plus. 3

)

S




t

LivRE PREMI ER.

' 5
- grande que CB,comme on pewt recusllir des precedenses.Semblablemés

¢ demonftrera le furplus de la propofinon.
PROPOSITI&N XX

5i des extermiteY de vn des cofteX drun triangle on mene deux.
Lignes drostes dedans iceluy 1 elles feront bien plus petites que
les dews: autres cofteX du triangle:mais elles contiendront vn
plus grand angle, , ~ :
SOicnt des extremitez B, C, tirees B P. CP dans n
le triangle H B C : & foit prolongee BP enL: .
drauticque B H,H L fontplus grandesque B L par / B\
La precedente,foit adiouftée la commune LC. 1l fera \
euident que BH, HL, L C feront plufgrandes LD\
queBL,L C. Semblablement L P,L C fontplus ® -
randes que P C: foitadjouftéla commune P B: lors CL'LP,"
P B feront plufgrandes que B P & P C. A plus forte raifon donc
B H, H Cferont plufgrandes que B P, PC. Pourla feconde par-
ticl'angle C P B cft plus grand que PLC,& PL C plus _%rgnd que .

LHB.Aplus forteraifon € P B et ylufg_rénd que LH

PROPOSITION XXIIL

Deferire un triangle de trois lif”“ drosétes egalzs & trois lignes
drosttes donnees ¢ defquelles les deus prifes en quelque for-
 te quece foit forent plus grandes que Lautre, B
Oient les trois lignes C,8,H, & foit

X Y
faicte F G egale 4 H. au point G/ / NI I
foic tiree vae ligne egale 4 C, rpﬂ le FL_N¢ | | ]’
deuxiéme,& du point G foit d'efcritvn k/ . e
nec

cerded egale diftance de C comme F

KN L: apres du point F {oit mence

vneligne droiéte egale d B, & dumefme point & d egalle diftan-
ce de B foit d'efeript vn autre cercle comme K P L, & {oient mc-
neesdla fe@ionK,FK, GK, egatles 4 B & C, 1l fera mani-
fefte que le triangle fera fait des trois lignes propofees.

PROPOSITION . XXIIL
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ErvemeNs pEveripe,
Mettre a coftc d'une ligne droste domnee a vn point donné en
scelle,un anglerectiligne egal 4 vn angle reétsligne donne,
Soitla ligne donnce NBY& Fangle propofé "¢

N
PCH:foitfaite CLegalled CP & iointe
P L. apresfoit NG faite egalledC L, & fur NG
comme {urla bafe foit conftitué va triangle par pLF—\o
H B

le tnoyen de deuxlignes egalles a LP, I Cpar

baprecedemse, & foit iceluy triangle G F N. 1

fenfuyura que les deux triangles eront egaux &

cquiangles parles 4. ¢r 8.propef. & par confequent I'angle au point
donné N,egalal'angle C yropofz

PROPOSITION XXIIIL
St denx trianglesont les deux: cofteT eganx aux dewx cofte%,
Pon & Lawtre,mass Uangle plus grad quel angle,ftanoir celuy
compris de lignes drosites eg‘i:: sls aurone aufSila baft
plus grande que la bafe, v : .

L Esdeux coftez HC,HBfoient egaux P H
aux deux coftez PF,& PL & foi I'3-_ v
fle CHB plus grand que FPL,il fauc que
abafe B C foir plus grande que L'F. Au- " B
G c
F

tement foitper la precedente, faiclangle G
PLegali CH B, &le cofté G P egalau
cofté FP &ioinétes L G,F G.lesdeuxangles P GF & PF G fe-

rontegaux:langle d6¢L FG fera plus grand que l‘an‘gle PGF&
. parconfequent qucla partie {cauoir LGF : dontfen

ayura par la

19, que LG ( c'cftd dite C B ) fera plus grande que L F fubten-

deatel'angle L GF.

PROPOSITION XXV.

Si.dews: tryangles ont les dews cofte¥ egaux aux dews cofteX
Ponalautre ¢ La bafe plus grande que La bafe, ils auront
anfSi langle contens d'icewx cofteX plus grand que bangle.
Qicntles deux coftez HB ,HC egauxaux - P i

Sdeux coftez PL,PF & la bafe BC plus gran=. :

de que labafe LF. Sitangle B H C n'eft plus

grand que Tangle L PF, pofons iceux eftre _

egaux, lifenfuyuraque labale feracgale dla L F & ¢

e T ——— e
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bafe par l 4. contre la pofition. Si I'angle B H Ceftplus petic
que EPF la bafe BC fera plufpetite que la bafe LF par la preceden=
re (ce qui eft aufli contrela pofition) d'ont s'enfuyt que I'angle
'BHC n'cftant point egald L P F n'y pluspetit,il fera par neceflité
plus grand. . ‘

PROPOSITION XXVI
Sidewx triangles ont deux azzgles‘e anx anx déux) 4ngles vn
chatun au fien | ¢ le cofté egalan cofté | oubien celuy an
long du?ucl Jont les angles eganx ou celuy qus fouftient lun
des angles egawx: 1 ls auront anfSs lesantres coffeq lrgdux
anx autres cofte vn chacun ai fien , ¢ Dantre angle egal
& laytre 4ngle. ‘

Oientlesdeuxangless HBC &HCB ¢ -

egaurauxdeux angles PLF & PFL 2
I'vna lautre, & lecofté B C egal aucofté | / \
LF. Sipremierement BH eftplus grand f \
queL P foitd'iceluy couppee B G egalled g e L -
L P, &foittiree’ G C. D'autantque G B, ,
B C font c§aﬂcs aP L, LF & comprennentangles egaux,ils'en-
fuyurapar la quarriefme que la bafe fera egale ilab e, &les au-
tresangles egaux aux awtres angles, c'eft dfcanoir B C GALEP
(cefta direB CH) & par con?cquent la partie egalle au tour,
ce quieft abfurde & faux, Semblablement fe fera la demon-
ftration des antres coftez & angles. B

PROPOSITION XXVIIL

S5 wne ligne drojte tranerfant deux lignes drosétes, fart les an-
- gles alternes egainx Uvn d bautre icelles lignes droséles feront
paralleles entre elles. ‘

lOitla.ligm: droite L F trauersat les deux - J E

ignes H E, C P & faifant les'angles al- & - :

ternes HL F, &LEP egaux: Siles deux li- / > P N
nes ne font paralleles, elles fe. pourront € /F p

ioindre,& pofons que e foit en Gpour faire :

letriangle LF G. Mais Iangle extcrieur HLF eft plus grand

-



ErimMenNs PEvcirpey,
:}ucl‘intcrieur oppofé LF G parla 16 contre la pofition: icelles
eux lignes nc fe r'encontreront point donc de ce cofté, Sembla=
blement fe demonftrera nefe pounoir r'encontrer de Yauere.
Tellement queelles feront donc paralleles.

PROPOSITION XXVIII,

si vne ligne droifte trauerfant deux ll;grm drosétes faitt [, angle
exterieur egd ‘ l'zngle interieur oppofe d'vne mefme pare:
o1 bien les angle: interienrs d'vne mefme part cgauxi deux
droiéts : icelles deux ligrm droilles feront perdlleles entre
elles, ‘

Oiétlesangles LGP & GIN egaux. HGI L
Sfcraegali LGPparlars.ceft adice aiGIN_\G6___ p
Tellement que par leprecedeute HP,& C N ferét
paralleles. Pourle fecond foientPGL& GIN ¢ N
egaux 4 deux droitls:la ligne F G tombante fur 3 (F
}-%P fait deux angles egaux 4 deux droits HGI,

& PGI: file commun PGI eft ofté, refteront HGI,GIN(alter-
n:lse) egaux. Les lignesdonc HP, C N feront parallelespar lapre-
eeacnte,

PROPOSITION XXIX.

L]
S: deux lignes droicles paralleles font trauerfees dwne ligne
“drostte, scelle fra les angles alternes egaux entre eux , ¢
Vexterseur 4 Linterseur oppofé d'une mefme part , ¢ les in-
terieurs d'vne mefme part egaus: & dewx droslls, -

1 les anglesaleernes HGI, GIN ne font \A

egaux, foit G I N plus petit, la ligne F G fur 4 \e
H P fait deux angles egaux 4 deux droidls, tel-
lementque P G I & G I N font moindres que ¢ N
deux droi&ts: dont s'enfuyura par le11. commaune i ¥
fentence que les deux H P, & C N fe ioindront
du mefme cofté ot les deux angles font moindres que deux
droi@s : & neferont paralleles (contre la fuppofition) ce quicft \
abfurde; Par femblable demonftration fe trouuera H G In'cfire {

|

P
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plus petic que G I N, dont s’enfuayura qu'ils feront egaux. Ena-
pres dautant queL G Peftegald H G Lilferaaufliegal iGIN
parle premscre commune fensence, Finalement, d'autant que GIN

‘acfté monftréegal AiH G 1& que HG I, & P GI font egaux

4 deux droidts, ils’enfuyura (le commun H G 1 eftant ofté) que
PG1,& GIN feront egaux a deux droits.

PROPOSITION XXX

Les lt;gms quifint paralleles & vne mefme (Znt paralleles eni-
. treelles, on pofees direllement.

SOientHP,&CNparallcle‘s iLF&non fi- H.\C___p

taces direCtement. D'autantque HGI, eft
egali GIF & ceftuy a1 K N interieur oppofé & N F
d'vne mefme part KJ” la precedente , il s'enfuyura ¢ ———3— N
queH G I, & 1 K N alternes feront egaux parla

1. ¢ 5. tellement que H P, C N feront paralleles.Pourle fecdd,
q ) t’

fofonslcs deux lignes CK , KN paralleles 4 LF & non I'vned

‘aurre, il faudra qu'icelles deux lignes fe¢ rencontrent, comme

pour exemple aupoint’K. D'autantquelesangles KIF,IKN

vallent deux droiéts par e precedente comme anffiKIL, IK C,
& queles angles alternes LIK, IK N font egaux, il s'enfuyura
?ue IK N & IK C vaudront auffi deux droicts,& que C K, K N
cront pofees directement par la14. propofition.

PROPOSITION XXXL

D'un point donné mener vne ligne droicte pdrallele & vne ls-
R Y
gnedm e donnee,

SOit laligne donne PC & lepoint horsicelle H , 1 ‘ B ¥
duquel{oittiree vne ligne droite fur P C,com-

me HN , &foitauffi au poine H & furJa mefmée-

NH faitlangle LEN egaldlangle HN €perla 57N €
23. Dautant que les angles alternes LHN & °

HNC font egaux, leslignes L H, P C {eront paralleles parlazy

fr\ogoﬁtim .
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PROPOSITION XXXIL

De tout triangle ayant prolonge Pun des coftel Fanplede de-
bors eft egal aux dewx angles de dedans qui luy font oppo-
JeX Etles trow angles interienrs d triangle font eganx &
deux drosls. . _ ’

SOit prolongé P.CenlL, &au poinét C faite H N
CN parall&c a4 H P: D'aurantque HC tom-

be fur deux paralleles, elle fera les anglesaleer- .

-nesPHC,H C N cgaux par la 29.comme auffi L

P C tombante fur les melmes, fera l'exterieur c

NCL egalalintericur oppofé HPC. Donteft euident que l'ex-

tericur H C L eft egal aux deux interieurs oppofez dutriangle

HPC. Etpour ceque H CL, & H CP font egauxd deux droicts

parlars. 1l s'enfuyura queles trois angles du triangle feronte-

gaux a deux droids. .

PROPOSITION XXXIIIL o

-

Les ltgrm droiltes qui soignent dews ll;gm;: droilles paralleles
egalles,(ont anfss cgalle’: ¢ paralleles. -

Nicnt les deuxparalleles egalesHP,CN,con- p ° "

Sioin&es parlesdeuxlignes, (zauoir H C'de mef-

mepart & P N delautre, & foirtiree P.C, laquel-.

le tombera fur les deux paralleles, & fera les angles (7 c

alternes HPC,& P'C N egaux par lazy. tellement -

queles deuxtriangles H P C & P.C N auront deux coftez egaux

aux deux coftez,& les angles compris “d'iceux coftez egaux, & -

par confequent Jabafe C H dlabafc PN, & les autres angles

aux autres angles fcauoir N P C d Fangle P C H alternement:
Donts'enfuyura aufli quicelles HC, P N feront paralieles.

PROPOSITION XXXIJIL

" De fans efpaces /zxr#ﬂelogﬁmmt; les to:"f;’((y" les 4ngles‘ oppe=

ex_font eganx entrens, ¢ le dz'met(ent Les conppe en dewx

e‘g.d!emcnf.
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Oit au parallelogramme tirce la ligne droite » n
Sl’ € qui fai& les angles alternes egaux, HP C
AP CN;&CPNiPCH. ileft cuident que leE
toutH CN eft egal au tout HP N. Apres, pour c
ce que les deux triangles ont deux angles egaux ‘
aux deuxangles, & le cofté P C commun,les autres angles feront
egaux I'vn a Tautre, & les coftezaux coftez par le26. Donts'én-.
fuyuraque H Pferacgali CN, HCAPN, &l'angle PHCi
al'angle PN C,& queles deux tridgles eftans egaux par e mefme
la diagonalle P C couppera le parallelogramme en deux egal-
lement. ) . .

"PROPOSITION XXXV.

Les Pamﬂelagramm:: eftans fur vnemefme bafe ¢ entremef-
mes Immllele: font EganX. Entrenx,

S - :
Vr labafe P C fpient les deux parallelo-m_ Nt w

grammes HPCN, & LP CF.Puisque HP | . 7
& N C font egalles, commeaufliLP, FC & s
‘femblablement HN, PC&PC, LF, parls v

precedente les deux tiangles HPL, & NCFP c .
feront equiangles & egaux, defquels foit ofté le, triangle com-

. munN L G, refterontles trapefes egaux HNGP & FLG C.

Aufquels fi on adjo uftele triangle commun PG C, ilfera eui- -
dent quele parallclogramme " PF fera cgal df'autre H C, cftans

les deux conftituez furvne mefme bafe PC,

PROPOSITION.XXXVIL

Les parallelogrammes eftans fur bafés egalles ¢ entre mefmes
paralleles font egaux entre enz. )

SOient deuxparalleles HI, PG, &deuxpa-u_w~ 1. 3y
Vrallellogrammes H C, L G fur bafes egalles, | 42
foienttirees PL,CI quiferontparalleles parde 33. . L
& feront le parallelogramme I Pegal aHCpar |1/ ’
{aprecedente & dTaure 1 F: Dont eft cuidenzque P € F G

le parallelogramme H C eft ega) an parallelogramme LG’
pav lapremsere. commune fentence. . -

7
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" PROPOSITION XXXVIL

Les triangles eftans fur vne mefme bafe 7 entre mefmes paral -
leles, font egaux entre eux.

Vr labafe P C foient deux triangles HPC,;1. ° N w

WJ&N P C entre deux paralleles {cauoir PC
& L F.Soit dupoint P tirée P L parailele 4 CH
& CF parallele 4 PN. Il ef cuident par s 35

quele parallclogramme L C cft cgalauparal- ® €
lelogramme FP. mais le triangle HPC eftla moitiéde P'vn,com=- -
me %l P C la moitié deautre. Il fenfuyura donc que les deux
wriangles feront egaux parle 7. C. S. ,

PROPOSITION XXXVIIL

Les sriangles estans Ifx'or bafes egalles & entre mefmes paralle-
‘ 5, Jont egaux entr'eux,

Oientles deuxtriangles GPC, ILF furbafesc W N T
Segales & entre mefmes paralleles fgauoir P F, :
. G L foit faite C H parallele d P G, comme aufli
LN i F1. Dantant que les parallelogrammes .
H P & N F font egauxparla 36. les tiangles qui P_Ck ¥ -
font moiticz feront egaur. R i

PROPOSITION XXXIX.

Les triaﬁgle: eganx conflitue? fur vne mefinebafe ¢ dvne
mefme part, Jont entre mefmes parallele:.

Cllesdeuxtidgles furlabafe PC (fganoirt HP C 3y

‘=) & B P C) font egaux, & que H B ne foi paral- %
lele 4P C, pofons vne parallele HI, & foittiree i
IC. Les‘deuxtriat;glcs HPC, IP Cferont egaux }

par le37. & senfuyura que la partic fera egalle ’

au tour (fganoir IPC 4 BP C ) ce quine pewt =

eftre, ayant B P Ceftépofécgal iH P C, o .

o o ' PR.QPO-
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PROPOSITION XL

. Les triangles egawx qui font fur bafes egales ¢ d'vme mefme

part, font entre mefmes paralleles.

SOicnt deuztriangles HPC & N C L egaux,con- a N
ftituez furbafes egales P C, CL. SiH N n'eft 1
paralleled PL, foitH F parallele d la mefme, & t- ¢
ree la ligne L F. Lors les deuxtriangles H P C & !
FC L feront €gaux par la38. donts'enfuyuraquelap” ¢ L
partic FCL fera egale au tourt NCL, ce quint ‘
peut eftre, ayant N C L eftépoféegald HPC.

PROPOSITION XLL

5i on parallelogramme N -vn‘tridnglc ont vne mefme bafe ¢

font entre me[nies paralleles, le parallelogramme féra double
au triangle.
Oit le parallelogramme HP CN & letriangle H N L
SL P C {ur vne mefme bafe P C, & entre mefmes //
aralleles P C, H L,& foittiréele dimerient H C, /
fes deux tiangles HP C & L P Cferont egaux par
la37. maisletriangle H P Ceftla moitéduparal-»  C
lelogramme H P C N:le triangle L P C fera doncla moitie da
pa.rﬁlelogramme. i

PROPOSITION XLIL

- Faire vn parallelogramme egal a vn triangle donné , ¢ ayane

vn angle egal ivn 4hgle reflilzgnc donné.

SOit letriangle d6né H P C, & langledon-nu v ¢
né N, auquel angle & au point donné C ,
foic fai& fon egal P C G: & foit couppee P C .
en deux egalement au point L 'duquel foitu- _’l’/
tee L F paralleled C G, & du point H foistiree 51 ¢
H G parallele 4 P C. D’autant que les deux T
triangles H P L, HL C font egauxpar la38. & que HL C cftla
moitedit parallelogramme G L par la precedente. 11 fenfuyura
que ce mefme parallclogramme fera egal aux deux triangles,
(ceft d dirc) autoutpropofé HPC, - -
. . B
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PROPOSITION XLIIL ‘
En tout [mrallelogrammc les [‘i;”lcmems des pamllclogmm-
0

mes qui font fur le diametre font eganx entr'enx.

S Oitle parallclogramme HPCN, fadiago- w_x N

nale oudimetient H C qui couppe le paral- I
lelogramme en deux egalement, al'entour de L—5—F
laquelle diagonale foicnt les autres parallelo- 1 N j

grammes L I, GF, & les fupplements P K XN. ¢ ¢ C
d’autant que le tiangle H LK eft egal au trian-

le HIK, commeaufliK GC 4K F Cfi d'vn cofté on ofte les
ﬁcux triangles, H LK, K G C,reftera le fupplement L G. Etfi
del'autre cofté on ofte H IK & K F C,refterale fupplement I F
quifera egalaVautre L G par le3. €. 5. ’

+ PROPOSITION XLIIIL ) L

Sur vne lzgnc droscte donnee defirire vn Pamﬂclogmmme egal

a wne figure reftiligne donnee, ayant vn angle egal avn

angle reitiligne donné,

Outletriangle donné C. L'angle pro- FL N

pofé N, la fi;ine donnec [ P, f§ib pro-
longee I P vers L, & furicelle au point P
foit faitvn angle egal A N(comme IPG)
dans lequelbar la 42, foit conftitué vn pa-
rallelogramme egald Ccomme LF G P:
& foit acheué le parallelogrime PGHI,
& tirecladiagonale H P versN, & foit prolongee F L pourfe
joindre en N: foit auffi menee HI O, & GP M, & N M Q:icel-
lesFLN,GPM& HIO feront paralleles par le ;0. comme-
auli HGF, 1P L& O M N. Tellement que H F, NO feravn -
parallelogrammeé cémrie aufli I G, & M L: les fupplements donc
O P, L Gferont egaux parla precedente. Mais L G a efté faitegal
a C. Il fenfuyura doncque PO parallelogramme fur laligne
donnce I P fera egal au wiangle C,& aural'angle donné cftant

"TH X °

Tangle I P G egalal'angle O M P farla29.& ceftuy egald N par

Lol

“la conftruction.

PROPOSITION XLV.



droi@ H )eft egal aux deux autres, foitsiree fur NL laperpen
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Deferire vn parallelogramme , egal i vne Fzzgure retiligne
~ donnee, ayant vn angle egal 4 un angle rectiligne donné,

: SOxt la figure reétiligne donnee F o o

HPCN reduicte en triangles .. e
H PN, N PC{comme toutes autres /
figures rectilignesde pluficurs co- ,
ftez peuuent eftre reduites. Soit KI M

l'angle donné L& lahgne propofee .

K F, fur laquelle & au point K foit fai¢t vn ax;%!e egaldL, & fur
1a mefmefoit appliqué par la precedente vn parallelogramme egal
au triangle H PN comme K F G I, & {emblablementfoitfur IG
(egale d K F ) aplicqué vnautre parallelogramme egalau trian- -
gle PCN,comme 1 G O M. D'autant que K F eft parallele &
cgale 4 IG, & celle-cyd MO, Il fenfuyuraque KM & FO ferde
egales & paralleles: pa-ls 33. & que lafigure entiere ¥ M fera
v parallelogramme ayant l'angle donné & laligne donee egad
do ilafigure reGtiligne propofee HP C N.

PROPOSITION XLVL
D'une ligne droilte donnee defcrive vn q’udrre'.

S Vrliligne donnee H P foit efleuee la perpendi- L

) culaire dupoint H comme H L, par L 11, & (0it o v
faicte HN egale 4 H P. Apres foit du poimt N tiree

N F parallele 4 H P,& du point P foit tirce PF paral- -
lele’a HN. 1l eft cuident que la figure eft equilate- o p
rale & parallclo?ramme, & quelangle H eft egal :
il'oppoféF. parle34. Maislesdeuxangles H & P valent deux
droidts par lu 29. lifenfuyt donc que P eft droict, comme auffi
T'oppofé N.tellement que H P F N eft v quarré.

PROPOSITION XLVIIL

L

AMux m'angle: re&anglgs le quarré qhi eft fasét du coste -qai

Jouftient Langle drowct ;' eff egal aux quarreq qus font furtts
des cofteT qus comprennent angle droiét, -
Oit le triangleretangleH P C ayant langle H droit : foient
auffilestrois quarrez d'efcrits fur fes coftez P C LN, HIKC,

& HG Z P. Pour monftrer quele quarré C N (oppofé dl'an%lc ‘

i

B

EN



- D’autant que les quarrez de NH, HC ,(ceft ac”

EremMeENns DEvcriDy,
culaire H O(quifcra parallele 4 P N pr la
18 .Soitauflitirec HN & C Z.d'autant que
P O ¢ft vn parallclogramme,le tnigle HP
N qui cftfur mefme bafe PN eatre mef- ©
mes paralleles P N, H O ferala moiné
diceluy.MaintenantletriangleZ P C ales
deux coftez ZP,PL cgauxauxdeux coftez
HP,P N(comme il ne fe peut faire autre-
mentpar la conftrudtion) & I'angle ZPC
eft compofé del'angle droit ZPH & de
l'angle H P C: comme en femblable Iangle N P H eft compofé
de langle droi@ N P C & dumelme H P C,qui ¢ft commun.il
fenfuitdonc que I'angle Z P C cft egald l'angle N ' H | & par
confequent lalafc Z C egalea labafe HN, & les autres angles
aux autres angles : & le riangle egalau triangle par lig. Mars le
quarré H G Z P & le uidgle Z P Cfont fur mefmebalc Z P & en
‘mefmes paralleles Z P, G C. 1] s’enfuitdonc quc letriangle ZPC
eftlamoitié du quarré H G Z P parls 41. & que ce quarré éfte-
galau parallelogramme P O par la 6.commune fent.Semblablemét
fe monftreral'autre quarré K H eftre egal aure@angle C O.

PROPOSITION XLVIIL -
Sile quarré qui eft deferit de PundescofteX d'vn rridn'?le ef

b4

egl anx quarreT des autres cofteY du triangle: L'angle con- .

tenu des antres denx coSteT du triangle fera droict.

Oit letriangle H P C duquel le cofté P C fai&t N
Svn quarré egal aux quarrezde HC & HP. Soit

en apres fur lai’ignc C H aupoint H cfleuce vne H
perpendiculaire HN egale i H P& foit tireeNC. P

dire de H'P, H C) font egaux au quarréde C'N par lu prmdmn.

1l senfityura quele quarré de C N fera egalau quarré de CP,&

ar confequentlaligne N G egaled laligne € P,& le triangle
%:1 H C cgal& equiangleautriangle CH P, & particulieremét

langle CHP egalilangle N H C,c'eftd dire droi&;ce quilfa= .

loit demonflrer.
FiIN pv PREMIER L1VRE.

—tn.



A MONSEIGNEVR HENRY |
VICONTE DE RounAN,

Prince de Leon, Comte de
Porroet, &c.

50 ONSEIGNEVR: Sqachat qwentreplu-
& fieurs loiiables exercices dont vous cultime]
\ voftrebel efprit en ce printemps de voftre dge,
) vous ne metteY an dernier rang les [eiences
Mathematiques : vofe vous offrir cemren la-
) beur pour effayer d'en faciliter le wostre que
vous y emplayeT, me perfuadant puss que les armes commencent
a fasre place aws: lettres , que tels Seigneurs comme vous nap-
poreerons moins d'affeltion i celles-cy, queordinaivement ils ac-
wierent de perfelhion en celles-1a; afinde parosfire anec mefme
Zanmr -fur Lvn ¢ Pautre Theatre,¢o de wanoir moins d'hon-
neftes recreatsons pour Vefprit en temps de pasx , quilsont de
penibles occupations pour le corps durant la guerre. Receue{_
dom,Mijzgmur,ce petit efevit, ¢57s'sl ne peut donmer la lu-
* miere Ju'il promet aux [ufdictes [ciences : permetteX qu'il en re-
goine de voftre illuftre Nom , puss que plufieurs chofes ne fous
}{h’mm que pour auoir efté dedices aux temples ¢ hews 1llu-
res. :

Voftre tres-humble & tres-obeiffant
" feruiteur I, ER R AR D.
] R B ijj




LE SECOND LIVRE DES
ELEMENTS D'EVCLIDE.

DEFINITION PREMIERE.

36 O v T parallelogramme re@angle cft
y dict eftre contenu de deux lignes
&7, droictes qui comprennent I'angle
droié.

))2 2. Entoutefpace parallelogramme,
vn chacun d'iceux parallelogrammes
- qui font fur le diametre ayant vn angle commun,
aucc les deux {upplements fe nomme gnomon.

PROPOSITION L
Sily a dewx Lignes droittes , dont Lvne foit couppee en antant de
parties quon voudra , le retangle contenw des deux lignes
drosfles eft egal.aux reftangles contenws de la non-couppee,
¢ d’une cémme piece de | aconppee.
) SOi.cntlcs deux lignes H & G Ldefquelless GI' -~ _H__
) foit couppee en K, O, foitaupoint Gefleucer w1 ¢

laperpendiculaire G B & faiGte egaled H. Soit
enapres tirce B C parallelea I G, & CI 4BG,

icelles feront egalesaux oppofees,& ferontvnre- g~ 51

&angle B I: forentaufli tirees K N & O L paral-

lelesa B G,& par confequent egales: 1l eft cuident queles trois
parallélogrammes, B K, N O, L 1 feront re@angles per la29.
& compns dela ligne non couppee B G ( ceft 4 dire H ) & de
chacunc piece de la couppee G K, K 0,0 1: & pource qu'ils
compofentletour B I, ils luy feront donc egaux. .

‘ PROPOSITION IL
S: vne ligne droscle eft couppee comme on “vondra, lesrectangles

contenws de toute laligne, ¢ d'vne chacune piece, fontes

ganx an quarré de souse la ligne.

e
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- foitmeneeI K parallele & egaled N L. Ileft cui-

_ LivrRE SECOND, = 12
Oitlaligne N L couppee en F,& foit faitle quarré H_C B
N H B 'L &tiree en angles droits F C pour eftre
egale & parallcle 4 N H, & faire les deux retangles,
H F,C L,qui compofent le tout H L, & font compais
delatoute NH ou FC & de chacune despartiesy § 3,
comme N F ,FL. Ileft cuident qu'iceux retangles
feront egaux dlear tout.

PROPOSITION Il11.

Siwne ligne droifte eft conppee comme on voudra : le redtangle
contenn de la toute ¢ de P'vne des }ziece;,eﬂ egal au rectan-
gle contens des pieces ¢ au quarrede ladise pece.

OitlaligneF L couppee-en N, & foit F H
pcrpend%culairc & eg;le aNL, &foir fai& 7 >
lereGtangle H L | & efleuce la ligne N C pour
eftre parallele & egale 4 F H.1left euident que
CL feraquarré & H N re@angle long faiétde ;¢ 1
laligne HF. (Cleftd dire N L I'vne des pieces)
& del'autre piece F N. Et pour ce que ¢es deux figures compo-
fentle touc H L,ellesluy feront egales. ’

PROPOSITION.IIIL

Si vne ligne droite eff conppee comme o voudra, le quarré de Lo
'toute,eﬂlegal ¢ aux quarrel des pieces , ¢ anreflangle
deux fois contenu des pieces.

le quarré NH.BL: & foit cfleuee ¢n angles a
drous F C pour eftre patalicle & egaled N H.Soit?
auffi tiree 2 diagonale BN, & par lafection G

S OitN L couppee en F, & foitfuricelle NLfaid ¢ »

5

dent quele quarré furla parie N F ( c'eft 4 fcauoir™ F L

1 F) & l'autre quarré furla partie F L (celt d fganoir C K ) auec

lerectangle deuxfoisde N F, F L (ceftd dire H G & G L)font -

tout le quarré H L,& par confequent luy feront egaux. v
: B i



EvLeMENS DEvcrLIDE,
PROPOSITION V.

5i une ligne droite eft disifee en deux pieces egales , ¢o en deux:
inegales, leredt 4’E le contens des peces inegales delssoute,
avec le quarré de la eétion entre-moyenne,eft egal ailquarté
de la moytie,

Oit la ligne droi®e H B couppee egale-d ¢ W_B
menten C, &inegalementen N. foicfaict ] /
1%
|

le recangle des picces inegales HN , NB L 17 |
(ceft d direlere@tangle H1. ) Soit aufh fait X / !

le quarréde lamoytie C B (ceftd dirc le quar- QG

ré C F)& foyentarces NI G,& L1 M. D'au-.

rahtque B McftegalcdNT, & M Fegaled CN ( ceft d dire 4
L1 oul G)ilfenfuyura ?uc L G fera vn quarré, lequel jointau
re@angle H I, feront enfemble egaux au quarré 'CF yparce que
Ie re&a:;%lc N F eft egal aurc@tangle H L,eftant compris de li-
gncs egales par 1a conltru&ion. i

PROPOSITION VL

5i wne ligne droiéte eft couppee en dewx piecesegales, ¢ on luy
" adionfte divechement quelque Ligne droite : le rectangle con-
senu de L4 toute asec Ladiouftee,qo de Padionfiee , anecle
qurarre de lamoitié of egal au quarré qus eft faitt de la

mitié ¢ de Ladsouftee comme d'vne.

© @ Oitla ligne HB couppee en deux egale-1_ € B N

Sment en C, 4 laquelle {oit appofee dire- o
&emé B N. Soit faitle reGangle de latoute < L
& delappofee, ceft d{cavoir HN & delap-
pofec B N ( ceftd diteN M.) Etfoit ce te- o r
&tangle H M: puis foirde CN fai& le quarrd CF , & foit tiree
B G parallele & cgale d N F. Drautant que par la conflruétion C B
eft egalea M F (c'eft ddireaO GouLl) ilsenfuyuraque LG
. feravnquareé, lequelauccle retangle H M fera egal au quarré

CF,par ce quele rectangle G M eft egal aureétangle CO(c'cft
3 dire CK) par la conShruition. ‘

™M
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PROPOSITION VIL
8i vneligne droicle eft couppee comme on vondra, le quarré de
Latonte, ¢ le quarré de Lune des pieces , scenx dewx quar-
reX enfemble [ont' egansc, an rectangle contenw dews fois de
basoute ¢ de ladscte piece, ¢ au quarré de Laurre piece.

SOitlaligne B H couppee comme on voudra B € "
en C: & fur BH foit fai& le quarré BHO L:
foit B F faicte egaled B C, & foittiree CN tj)aral-p \G\

| 8

lele & egaled B L& F 14 B H. Soitencor faict le
quarré N $ de la ligne B C ou L N. D'autant que,
lesdeuxrectangles F H, & F Z quifont compris s-'—N
delatoute BH (ouF S) & dela piece BC (ou” ©
BF,ouF G) enfemble le quarré I N fai& de lautre piece C H,
compofent & le quarré delatoute (ceft 4 fgauorr HL) & le
quarré de ladi&e piece B C (c'eft dfgauoir N S ) il eft certain
quiils feront egaux aufdicts quarrez HL & N S comme toutes
les parties au tout, .

PROPOSITION VIIL

85 vne ligne droitle eff couppee comme on voudra , le reclangle
contenu quasre fois de la toute, ¢ dume des pieces , auccle
warré de Lansre piece, eff egal an quarré de lateuse , ¢ de

. «

dicte prece.

-

SOi:la ligne S B couppeeenG, & foitappofee s @ » T
BT egaled S G.Soutfurla compafee S T faic Y
le.quarré S T D C &tirces GR, B Z paralleles |~ [t ¥
& cgales S C. Soient auffi TL,D P egales 4 o
B T (ceft dire S G) & tirees LF, P M paralle=vi—{™ ?
les & egales 4 S T.Il cft euident queles quatre ' ———'»
re@anglesSK,BP,DN, &R Ffont faitsde ]
latoute § B & de lapiece S G, & quele quarré I K O N eft fait
delautre piece G B, & compofent le quarré fai&t de latoute &
de 1’appo(£c BT, laquelle BT eft cgale 4 I'vne des pieces {ca-
uoir$S G. Ileft donc cuident quele quarré S D fait furla com-
;ofee $ T feraegal diceux quatre reangles & au quarré 1O
aict delautre piece G B. ’




~

EremzNs DEvciripeg,
PROPOSITION IX.

$i vne ligne droifle eft couppee en dews: pieces egales , ¢ en
deux pieces inegales : les quarreT des preces inegales de la
soute, feront doubles aux quarre7 de [;moitie' ¢ de lafe-
&ion entre-moyenne, '

Oitlaligne droi®c H B couppee en deux s

cgalement au point C, & inegalement au
point N.{oit efleuec en angles droicts C S, & O
taireegale 4 C H, & foientmenees H S & B S. A

D'autantque les deuxtriangles HCS&BCs ™t ¢ X B
font Ifofceles, ils aurontles angles furla bale c-

gaux. Or HC S eft droi@ , commeauffi B C S, donc par lu 3.
du1. langle CHS | vaudra va demy droi&t, comme auffi
HS C,SBC&BSC. Celuy-cy iointa HS C fera vn angle
droit H § B. Soit aufli efleuec en angles droicts N F, & du point
Ffoittiree F Gparallele & egale 4 N C: 1l cft euidentque NF
eftegaled N B (langle F)N B eftant droi& & N B F demy droit,
comme aufli N F B) pav L+ 6. du premier. Semblablement F G {cra

cgalc 4G S. Soit uree H F.' D'autant que parla47.d% premier.

les quarrez de HN & N B{ou N F)font egaux au quarré HF
& que ceftuy-cy eft egal aux quarrez deF$ & SH, & que le
auarréde S Heft doubleau quarré de H C, & le quarréde S F
double au quarré de GF (owlEN) il s’enfuyura que les quarrez
des deux piccesinegales H N & NB feront doublesaux quarrez
de la mottie H C & delaligne entre les deuxfe®ions CN.

PROTPOSITION X.

51 vne ligm droicte , eft couppeeen denx: pieces dile: , ¢ on

Luy adjoufte dircltement  quelque Ligne droiéte ; le quarré
de lu toute anec Ladiouftee ¢ le quarre de Ladioufice, font
doubles aux quarre{de lamaitie | ¢ de celle qui eff farite

delamisé €7 de Ladionfbee,comme dune,

g,
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Oitlatigne droiéte S B couppee en deux c- P '

galementau point C, dlaquelle foir directe- F
mentappofee B N. Soit du point C efleuce en c \B
angles droits C P qui foit egale 4 CS. Soit W
auffi faict le re@tangle C P F N, foient menees o
S P, P B. ileft cuident que 'angle S PB fera
droi@ (cftant compof¢ de deux demy droiéts) comme enla
precedente. Soit prolongee F N vers G, & P B vers 5. Letrian-
gle BN Glerare@angle &ifofcele, d'autantquelangle P B C
eft demy droi& par laconfiralion,& cgal a langle du fommer
N B G, comme par confequent N G B cft aufli demy droi&

{(I'angle BN G eftant egald BN F,& par confequent droi&t) par

la13. du premiec. Dontappert que k' G eft egaled F P. Soit finale-
mentmence S G. D'autant que par le 47. du premicr le quarré
de S Geft egalaux quarrezdeS N & N G, (ou N B ) & que ce
mefme quarré S G elt egalaux quarrezde S P, & P G, & que le
quarré 3:: SP eft double au quarré dec la moitié SC, & le
quarré de P G double au quarré de PF (ceft 4 dire CN qui
eft la moitié auec 'appofee )l s'enfuiura que le quarré de la toute
& delappofee S N, auecle quarré del'appofee BN (ou N G)
fera double aux quarrez dela moitié¢ $ C, & delanuwemoitié
auec Pappofee CN. -

PROPOSITION XL

Coupper vne lzi'gm droittedonnee, tellement , que le reﬂangle)
contenu de L4 toute ¢ de 'vue des pieces,fout tgal au qusarré
fasét de Lautre prece.

S Oit laligne droi€te propofee H)B, fur la- B N

quelle foir deferit va quarré H BN C, foita - 1\
couppé en deux egalement H Cen L. foit me- E \

nee L B, & prolongee CH vers F, en forte que 1}

LFfoit egaled L B. Surlaligne H F foit defcrit 7 W 1 ¢

le quarré HF G I, & foit menez G I K. D’autant quele reGan

le compris de la toute & del'appofce comme d'vneligne(c'eft
afcauoir CF ) & del'appofee F Hou F G (c'eftd ditele rean-
gle F K)aunccle quarré dela moitié H L, cft egal au quarré de

L¥ parla6.drce v, ceft a dire de L B fon egale, & quele quar-

rédeL B cft egal aux quarrez de H 8,H L:il s'enfuyura (lc com-

mun H L citant ofté) que le quarré de HB fera egal aureQangle

X
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FK, & delquels finalement i le redigle commun HK eft ofté,
lere@®angle 1N demeurera cgalau quart€ F1. La ligne H B eft
donc couppee firyuant la propofition.

PROPOSITION XIIL

Aux triangles ambligones le quarre qui eft fastt du coste qus
Jouftient Cangleobess , eft plus grand que les quarreT qus
Jont fuslls des cofteT qus contiennent 'An§l¢o tus , de la
quantité dwrectangle contens dewx for de l'vn des cofte
qus font 4 l'mtam'i Langleobrus deffus lequel eftant mene,
tombe la perpendiculaire , ¢ de laligne prife debors entre
ba perpendsculasre ¢ l‘dngle obtus.

S Oitle triangle ambligone BCS ayant I'an- B
gle S obtus . foit proﬁmgé lecofté C Svers

O, & faite la perpendiculaire B O. D'autantc Y

que le quarré de B C eft cgal aux quarrez BM

&OL, &le quarré de B S egal aux quarrez —Ir

BM &SI, pirlagy.dsr 11 fera enideaty N

quele quarré de B C n'excedera le quarréde -

BS, (ceft ddireles quarrez BM & S 1) nyle quarré de C S

¢ qui eft S Hique des deux re@angles I K, & K H. Orfoit fait

fequarr¢ CO N L, &tireela Pc;{cndiculajrc SK, & faictsles
quarrez S H& S L. Ileft manifefte que IN eftegaled CS, &

HL4SO. Tellemétque le redtangle I K eft compris delignes

cgalesa €S, S O, comme auffi I'autre retangle HK. Donc
awx tviangles amblsgones, ¢re.

PROPOSITIONXIIL

Aux triangles oxigones, le quarré du cofté qus foustient lan-
glepointu, eft plus petit que les quﬂrre‘(lqm fe font 'de: -

: ﬁc’(qm' contiennent l’nngle posntu de la qua'ntttefiu re-

’ &anglc contens dewx fois de Pun des cofte?, qus ﬁnt 4 loen-
tour de l’dugle points, mquel tombe la pgrpen_d:mlmre, P
de Laligne prife dedans entre la Ferpmd;mlg;re ¢ Vangle
pomnta. oo
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Oitle triangle oxygone SB C, S B fubten* B
S dent langle aigu C.Soittireela Fcrpcndicu-

laire S O fur le cofté au long de l'angle aign

B C.Soit faitle quarré B C L F.Soitprolongee 1
S O vers G, & faitle quarré O L. Il eft cuidentdT™ 3]
parlaqy du 1.quele quarréde $ B nevautquel H |6 Iy

les quarrezde S 0,8 OB.Orlequarré de B C
(celta dire B L) eft plus grand queie quarré de B O (ceft O1)
du gnomon C GI. Etle quarté de S C eft plus grandquele
quarréde S O,du quarré de O C (ceft ddire FNH1 quenous
pofons cftre defert fur IF egaled O C.) Mais le retangle
OL cft comprisde C L {ou BC) & de CO quieft entrel'angle
aigu C & la perpendiculaire. Etfautre re@tangle H G eft de mef-
me, eftant GFegalea BOKFNAFL &F14d OC, parlacon-
fruttion. Tellementque GN eftegale ABC, *HNAOC. Le
quarré doncde S B cft plus petit que les quarrezde BC &de
S Cdes deuxreftanglesO L & GH. :

PROPOSITION XIIIL

Faire vn quarre egal ivn reﬂilt;gm donne.

Oit lafigure redtiligne donnee §, 4 la- g

quelle {oit fait dans vaangle droit donné
vn parallelogrime re@tangle egal par le 45. é___c a /‘g
du premier , & foit iccluy tc&at‘lglc BINC.” M c /
Soit prolongec B I vers L, enforte que IL >f £ ;
foit egale 4 I N. foit couppée BL en deux ,
egalement,commeen G, & faitdu centre Gle demi cerde BHL,
& prolongee N I iufques a la circonference,comme en H, &
menee G H. D'autant que B L eft couppee en deux cgalement
en G, & inegalement en 1, le reangle compris foubs B 1, IL
ancc le quareé de G I fera egal au quarréde GL (ou de GH
fon egale ) par la s.de ce linre, maisle quarréde G H eft egal aux
quarrezde GI &1 H ( l’anéle G I H eftant droit d'vn cofté de
la perpendiculaire B1 (par le confirutlion) il fenfuyura done que
lereGangle deBI, YL (ceft ddire BN) aucclequarréd de G 1
fera egal aux quarrez de HI, & I G. Maisle quarré communde

1G eftantofté, le redtangle BN & le quarré de I H demcure-
sontegaux, - :




A MONSEIGNEVR GVY
CoMTEDELAvVvAL HaRr-
court, Moutforr & Quintin,
Baron de Vitré, &c.

LAONSEIGNEV R, cefte louabls affe.
cv ction qui vous faict embrafler auec tanme
R de forn les [tiences Mathematiques, a fer-
&) § wy daigusllon alamienne pour mefforcer
;‘« a ﬂulager voftre petne : comme 1e Jeay
o lle feruira dexemple & L4 Nobl
5 V) e ple 3 Ls bl
CETER SRS\ Franguife pour imiter voftre vertn | qui’
n'eftime pas qid'cn chofes fi excellentes | lagrandenr deladuffi-
cuslte doine efteindre on refrordiv Lamour dela beanté : _aufe
wefb~ce pas fins rafon quwvn ancien accompare cefle fcience 4
Lasmour ponrce que tous deux donnert des tourmens au com-
- mencement:mais il ne demeure ny en L'vn ny en Lautre,quand
apres Lamertume des racines on vient a [anourer la douceur des
Jrmills, Si ceux que vows cieslleX maintenant de voftre labeur
employé en ceft etude, font defia [i menrs ¢ fi bien forme?,
cemme 1e croy qu'sls want de befoin de mon indusirie pour ve-
wr en Inaturite ; anmeins approunereT vous,comme Sefperela

desote volonté que par Loffre de ceft efcrit voms furt parosstre,

Volre tres-humble & tres-obeiffant fer-
uitcur . ERRARD. .
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LE TROISIESME LIVRE
DES ELEMENS D’EVCLIDE‘. '

DEFINITION PREMIERE.

Es cercles ezaux font ceux def-

1
5 quelsles diametres font egaux:ou
\ defquels les lignes menees du cé-
7/ tre font egales. L

2 > Vne ligne droite eft di&e tou-

‘ **3 cher vn cercle, laquelle touchant
le cercle, fi elle eft proiongee, ne couppe point le
cercle. : ‘
3 Les cercles font di&s {e toucher enséble,quid fe
touchas 'vinl'autre ne fe couppent point enfemble.
4 Leslignes droi&es en vn cercle font dictes eftre
egalement diftantes du centre, quid les perpendi-
culaires tirees du centre {uricelles font egales.Mais
cclle fe dick plus diftante {ur laquelle tombe la plus

- grande perpendiculaire. :

s Section de cercle eft 'vne figure comprifc d'vne
ligne droicte & dela circonference du cercle.

6 Mais I'angle de la fection eft celuy qui eft com-
pris d’vnc ligne droicte & de la circonference du
cercle. \ l
7 Mais vn angle {e di& eftre en la fe@ion, celuy
compris de deux lignes'droictes mences des extre-
mitez de la ligne droi@e couppante, & lefquelles
concurrent en vn point qui eft en la circonference. -
8 Mais quand les lignes droictes comprenant l'an-
gle, prennent quelque circonference, enicellecft

- la grandeur de I'angle qui fe di& eftre appuyé fur

icelle. ~
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9 Se&eur de cercle eft vne figure contenue de deux
demi diametres faifans angle au centre,& d*vne par-
tic de circonference prifc par iccux.
10 Semblables fecions de cercle font celles quire-
coiuent les angles egaux , oubien efquelles [es an-
gles font egaux entr'eux. 4

PROPOSITION PREMIERE.

Tronuer le centre dun cercle donné,

Oit dans le cercle tirec vne ligne contin-

gente H B laquelle foit divifee en deuxe-
galement en O, duquel point foittiree la per-
pendiculaire de cofté & dautre iufques d la 1
circonference comme C I, & icelle foit diuifee ® N B
en deux egalementcomme enF. Silepoint F
n'eftle centre du cercle, foit fuppofé vn autre pointG , & foient
menees GH,G B, G O. Lors G Bfera egaled G H,&l'angle H

fera egaldTangle B, &les deux triangles compris de lignes ega=

les feront egaux & equiangles. L'angle donc GO B fera efala‘.
I'angle GOH,& par confequent tous deux droits:il faudra donc
que l'angle droit G O B foit moindre quelangle droit FOB, &
Jangle z%roit G O H plus %{and que ledroit F O H. contre L1 10.
commune fensence | ce qui eftabfurde. Parquoy le centrene fera

oint horslaligne C 1. que fi enicelle on fuppofe vn autre point,

es liones tirees d'iceluy 4 C & I feront inegales contrelais.

definition.

PROPOSITION IL

85 en laciveonference dwn cercle | bon prent dewx: tels points
won voudra,la lz%ne droitemence de point 4 dwsre , tom.
Zera dedans le cercle,

Oit en voe circoference de cdrcle deux points
comme.H B, & {oit mencelaligne H B, & o
icelle couppee en deux egalementenl, & me- —

nee la perpendicalaire 10, & foitle point O le® ;3 n

eentre du cercle par la precedante. Soient aufh
: ' o o ' mences

e e oo — e oa . .4



T

LivrRE TRoOISIESME, 17
mences H O, O B quiferont egales. D'autanequelangle O I B
eft droi@, il Senfuic qu'il eft plus grand que OBI, oulOB, &
que par confequentla ligne O B eftplus gride que O 1. Dont
eft-manifefte que laligne H B eft dansle cercle : carfi elle eftoic
hors iceluy, OIferoitplusgrandque O B, & fi elle eftoiten la
mefme circonference,la mc%‘ne O Bferoit egaled O I par lade~
finision du cercle. - .

PROPOSITION III

Siau cercle quelque ligne droicle paflant par le centre , couppe
quelque ligne drosétene paflant pas par le centre | en deus
egalement : elle L4 conppera mfi 4 droiits Angle.r; ¢ fi elle
é couppe & droicks angles, elle L couppera anfSs en deus eqa-

lement.

A V cercle C H O B foitla ligne CO eftendué

parle centre I couppant en deux egalement

H B, quinepafle point par le centre, {oient are-

nees I H, I B.D’autant que les deux triangles font ‘k
equiangles, il s'enfuyuraque les angles'FB, & B
1F H feront egaux, & par confequent drois. ;
Pourle fecond ,foit H B couppec par C O enangles droicts,’
Drautant que lesangles furla bafe H & B font egaux, & 1 F B,
IF H auffi egaux par Phypothefe, & les ¢oftez HI, 1 B cgaux,lau-
tre angle fera egald lautre angle, & les autres coftez aux autres
coftez par Ja 26.du premicr. Donts'enfuit que HF eft egal 4¥F B.

PROPOSITIQON FIIL ~

Si ath cercle denx lz;gne: drosétes f¢ t'éuppent enfemble weStans
pas mences par le centre: elles ne fe compperont posnt enfemble
en dewx: parties egale:. I

panten I, & foitdu centre F tiree F L. Si elles

fe couppent en deux egalement rangle FI O fera)
droit par-laprecedense,& par confequent cgal a \ -
FI1B, & senfuyuroiranffi quelangle dioi®FIB p

SOient denx lignes H C,B O au cercle,fe coup- ,

¢



’

ErsusNs PEvcripa,
feroitegald Fangle drosé® FIH. Ce t}:‘incpcut eftre n'eftam
FiHque particgc F1B. Etquand mefme vne de.ces lignes fe-
roit couppee en deux cgalement, il fe demontftrera par mefines
raifons Fautre effre couppee inegalement. Tellementdonc, 53
ancercle, e,

PROPOSITION V.

Sidews. circonferences [¢ couppent enfemble , elles n'auront pas
un meme centre.

SOicnt deux circonferences fe couppanten
C & B. Sileftle centre des deux foient me

nees | C,IF & 1G, ilsenfuyura par la defini-
sion du cercle que les trois lignes [ G, I F, I C fe-
ront cgales ( c'eft dfcauoirla plus granded la
plus petite) ce quine peut eftre contrela pre- .
micre commune fentence. §idonc deux circonfevences, ¢re,

' PROPOSITION VI
8i dewx cireonferences [e touchent dedans, elles n'anront
o . .- pasun mefme centre.

S’Oiét deux circonferences fe touchis au point 1 »
C,{i F cftle centre des deux, foientmences 1
¥ C,F1,&F B. Il senfuiura § les trois lignes FC,
F1&F9 feront egales,c’eft 4 {fauoirla particau ﬁ’
* touf; ¢¢ qui ncpeut eftre. Si donc deux circonfe-
vences, ¢, v
. PROPOSITION VIL
S5 an diametsre de cercle e prent quelque point qui ne [ost pas
* lecentreducercle , ¢ diceluy point tombent quelques li-
, {;ms droittesen la civconference: la plm.gnmde fera celleen
aquelleest le centre | ¢ laplus petste celle qus refte: Mass
des antres toufiours la plus prochaine de celle qus eft menee
parle tentre, it /lw grande quels plus loin. E¢ dews ls-
gres droittes egales tant [eulement tombent diceluy point an
cercle, des dewx parts dela plus petite,

- ————— e, a4 v —
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Oitlediametre H O, Ie centre I, & quelque L
point au diametre qui ne {oit point le centre 5

ducerde commeF. Duquel point F foient a- )
rees plufieurs lignes ala circonference comme ¢ |3
F Bﬁ? C,FG,}O. Soient en aprestirezlesde- N
mydiametres,I B, I C,l G. d'autantquelesdenx o
coftcz B 1& L Ffontplus grands que F Bpar le
20.du1. & que H Fleureft egale, H F feradonc plus gride que
B F, & femblablement plus grande que CF,GF,&OF, & d
toutes autreslignes qui pourront eftretirees de F, carellefera
toufiours egale aux deux coftez. du tn'anlglc. Er dautant que .
BI,1Ffont egauxd CL1F, & que l'angle BIF eft plus grand
que 'angle C1F,labafe B F feraplus grande que la bafe C F.
Scmblableme ntdesantres. Etpource que le cofté G I eft moin-
dre quelesdeux coftez GF, F 1, & que Ol eftegaled G Licelle
O 1 fera donc moindre quelesdeux GF,FI, La commune FI
eftant oftec, senfuyura F O eftreplus petite que quelconque
autre lignetirce de F 4 lacirconference,. La ligne donc quipafle
parle centre eft la plus grande, (ﬁauou: FH &lautre rc&ee plus
petite {gauoir FO. Desautres,celles qui font plus proches du cen-
tre font plus grandes que les plus efloignees. Pour le dernier foic
furlaligne F [ fai vn angle enIegala GI'F, & foit F I'N, foic
mence F N qui feraegale aF G. Ileft cuident qu'onne pourra
grer dupoint F vne autreligne 4 la circonference de cefte mef-
me part qui ne s'2pproche du centre, & quine {oit par confequét

-

o

plus grande, ou Zgi nes'en efloigne, & foit plus petite queE N
parla demistrasion de la premieve &r feconde parsie de c este propofition. )

PROPOSITION VIIL

Sidebors le cercle [ prent quelque point,¢ diceluy point en la
¢ irconference e menent quelqnes lt"gnes dggoétes , defquelles
Lune paffe par le centre ¢ les autres o Von voudra: des ls-

nes drosétes menees en la circonforence cane, la plus grande
eff celle qui pafle par le centre: Et des antres toufionrs la plus
presde celle qus paffe par le centre , et plus grande que la
plns lun, Mass des lignes drostles tombant en la circonfe-
vence coriuexe, celle eft la plus petite qui eft interpofec entre
le point ¢ le dl:4m¢trg: O des antres cele qui eft plws pres

: - Cii
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de la plus petite, cft toufiours plus petste que celle qus en cfp
flud £in. Etdeux lig'm droséles egales tant fewlement tom-
bent dumefme point & iceluy cmleg des dewx pars de la plue
Pettte.

SOitlc point donné hors du cercle O,duquel °
foit tiree vne ligne par le centre iufques ala N
circonference caue O G M Z, foient auffi plu- <
ficurs autres lignes tirees du mefmepoint d la

mefme circon%crencc caue,commec O I, OF,
O C, & autres lignes tirces du mefme pointd ©
la circonference conuexe,comme OH, OL,
OK,O G: Soient menees MI, MF, MC, ¥
MH.ML,MK. Dautantque O Z eft egale
zlx deux O M, MI,clle fera done plus grande que O Jpar kero.

1.

Dauantage pourceque OM, M 1 font cgaless iOM MF, &
& quelangle O M1 eft plusgrand que I'angle O MF, ils’en=
fuyura que labafe O Ifera plus grande que labafe O F, ainfi des
. autzes la plus proche du centre fera plus grande quela plus efloi-

nee. :

Au furplus, d'autant que OK, K M, font Flus grandes que
O M, foicnt ofteesles egales M K,M G, ilsen{uyura quela par-
tic exterieure dela ligne qui pafle par lc centre (fcauoir G O)
fcra plus courte que Q K.

Semblablement elle {e demonfttera moindreque OL, O H.

Etpource quad triangle O L M deux lignes droidtes prouien-
" nent des extremitez del'vn des coftez O M, & fejoignentenvn
7oint dans letriangle, icelles feront moindres que lesautres par

a21.du1. Or MK eft cgale 4 M L. Laligne doncOK fera

moindre que O M, ceft a fcaunoir toufiours la plus (rroche de

O Gfera pluscourte quela plus efloignee. Pourle dernierfoit
fur O M &aupoint M fai& vnangle egal 4 O MK, ceft dfca-
uoir O M B, foitjointe O B. Les dgcux coftezOM, M B fonte-

aux aux deux coftez O M,M K & I'angle egali 'angle, la bafe
ﬁoné OB fera egale 4 O K de chacun coftédeZ O & nefe
pourra donneraucune autre egale: car la plus eﬂoiﬁnee fera plus
grande, & la plus proche plus courte commeil a efté deménuré.

o ——— . _p—
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PROPOSITION IX

8ion prent quelque point an cercle, ¢ d'iceluy point en la cira
conference tombent plus de dewx: Lignes drostes egales,le point
pros eft le centre duceluy cercle.

SOit ptis vn point O dans le cercle duquel
troislignes O H,O0 B, O C, tireesdla cir-
conference foient egales. Soit menee B C, & /\
couppee en F en deuxegalement, & foitauffi i—-—53 G
menee F O N. D'autant que les deuxtridgles :

O F B,& OFC font equiangles & retangles,

lalione N Feft en ang(ies' droi@sfurBC: en N

icelfe NF fera donc le centre du cercle par la3, de celinre. Seme
blablement B H couppee en deux egalement en I, & tiree (OG, -
fe demontrera en celle-cy eftre le centre du cercle, puis donc ?ue
lafe@ion O eft communediF N & I G, ils'enfuyura que O fera
le centre du cercle. : .

L A
[} F\c

"PROPOSITION X

Vne circonference ne couppe jmint vne autre circonference
' en plus de dewx points.

SI deux circonferences fe couppenten trois ~ H-—] B
points H, B, G, foierit menees les lignes / ( K.
droittes H B, B G, & icelles couppees en deuxpi— 3

" egalementen K & L: foient de K & L mences x ﬂ
enaagles droicts deux lignes droites K C,LM. E%G
Heft cuident quela commurie fe&ion- O fera c

le centre des deux citconférences , re guine pmk 'ajlretontrell 5
propofition de celiure. $i donc yne circonference, ¢e.

PROPOSITION XI

St dewx circonferences [¢ touchent bvne Pautre dedans, ¢ l'ons -
prens les centres dicelles : ayant mené vne-ligne drostte 2
sceux centres ¢ produite, elle paffera par Uatonchement des

arconferences. o

B o Cig
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Oient deux circonferences fe touchans inte- B
ricurement au point Z foitle centre dela plus
ande F,& menee Z F. Sile centre dela plus pe-

tite eft hors Z F, pofons eftre en G, & {oit me-
nce F GO H, lors GO, & GZ feront egales:ZG ’ } H
& GF feront doncegalesd OG & GF. Mais ZG,

GF foncplus grands que Z F, laligne O F fera z
doncplus grandeque F Z.ce'qui cgfaux,n'cﬁant F O que partie
de F H,laquelleF H, eft egale 4F Z procedant d'va mefme cen»
tre F & tombant fur vne mefme circonference Z HB, par lu con-
Shratfion. i done denx civconferences ¢re. -

PROPOSITION XIIL

St deux circonferences [¢ touchent Lvne autre debors, en me-
nant vne ligne drovfte depuis les centres d'icenx elle paffera
par iceluy atouchement.

Oient deux circonferences {€ tou-
chant extericurementenH | fi la
ligne droiéte qui conjoint leurs cen
tres ne pafle par H,foit icelle FGOG,
& menees FH, & G H: ces deux font
}glus grandes que FG. Mais F & G fontles centres,F H& F C
eront donc egales, comme auffi G H, G O. 1l s’enfuyura donc
que F C & G Oferontplus grandes que latoute FG. Ce qui
¢ft notoirement faux (icelles eftant moindresdu refida CO )
Si donc dewx circonference s, ¢re. :

PROPOSITION XIIL

Pne circonference ne togche point.une circonference en plus de
points qwon, foit qu'elle la tonche dehors ow dedans.

Oient deux circonferen-,
cés fe touchis au dehors f.
endeux pointsC, B (sil eft
poflible) fi leurs centresfont
L, O, laligne droi&e L O, 1
paflera parTatouchement C, :
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clle paffera aufli par B, par la precedente, tellement que L C O ne

ainfi de point d autre fur vn plan feroient menees deux ligner
droictes (mirela 4. difinition ¢ consre 14 def-ce quine fe pest fasre co
m'me de I« Tigne droste qusell Taplus conrse tiree de point dantze. )
~Siles denx €rences le touchent par dedds en deux points
K, I Icelles n'auront point vn mefme centre par le 5. dece liure,
Soient doncles centres G, H, & menee GH , laquelle prolon-
geetdberaan pointde latouchement K par le1y. ' de ce liure, Soit
auflitiree G I, laquelle feraegaled GK, & H 1 fera egaled HK
procedant d'vn mefme centre. Or GH, HK font eoe\%cs iGH,
H1I. Il s’enfityura donc que celles-cy ferontegales a G Leontrels
0. propofition du prewie:. T cllement donc que wne circonference ne
souche poins vne cisconference, €ye. ‘ :

PROPOSITION XIIIL

En vne circonference les ‘l:;grm droilles egales ; font egalement
diftantesdu centre, ¢5° celles qus font egalement dzﬁtmte: du

centre font cgale: entre elles.

SOicnt en la circonference deux lignes egales ® <
HB, CO, &le centre dela circonference 1,

auquel foienttirees les perpendiculaires I G, 1 F
fur chacune :icelles HB, C O feront couppees
en deux egalement comme il 4 efté monfiré. Soient
aufli menees I H, I C quiferont egales. Orparle &> °o
47. du premierles quarrez de I C, I H font/egaux aux quarrez de
HF,F1,&dc CG,G L Les deux egaux C G & HF cftans oftez
refteront les quarrez de I G,& I F egaux, & par confequent au-
ront leurs co&ezl F,I G egaux- Ils'enfuit doncper ls 4. defins-
siondeceliwre que H B, C O font egalement diftantes du centre.

PROPOSITION X V.,

A cevclela plus grdnde lz;gne eftlediametre : mass des antres

toufiours la plus pres dw centre, eft plus grande quelaplus

eﬂamgme. a
o cii

R VT

fcra ?iu'vnclignc droicte egaled L O contrela 20 du 1. & pas

ek
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S Oitlediametredu cerdle HO, & lecentrel,” _ywm p
duquel 8 C foitplus proche que F G. Soientd- %

rees les perpendiculaires I N, 1 K. Ec d’autant que
1K cft plus grande que I N par lu 4. definitton 1:: LiN
biure, Soitde celle-1a oftee vaellgne egaled celle
cy comme I L, & au point L foit faike 1a perpen-
diculaire M L P, foient conjointes I M, IF, IP, ®Poc
I G. D'autant que IN, IL {ont cgales, M P, & B C feront e-
%alcs par la precedens-. Ex gource que les deux coftez M1, 1P

ont plus grands que M P,uls’enfuyura quele diametre H O (e
gal aux deux coftez ) fera plus grand que quclconque autre li-
gne donnee dansle cercle Etveu queles triangles MIP & FIG
ont deux coftez M I, I P egauxaux deux coftez FI, I G, & I'an-
gle M I P plus grand que F I G,labafe M P, fera plus grande que
¥6G.0rM Pacfté monftreeegale aB C: Icelledonc BC gus
proche du centre fera plus grande que la plus efloingnee F G.

PROPOSITION XV L

Zaligne droitte menee & droiéls angles a extremite du diame-
metre de quelque cercle, tombera debors sceluy cercle, ¢ an
Liew consenu entre icelle Ligne droitic, ¢ la cnconferencene
tombera pes vnautre hgm droiéte, ¢ l'm;gle du demy cer-
cercle e§t plus grand que tous dﬂglc nﬂilt;gm 4igu s ¢ cem

Ly qui refte plus peti,

Oitle demy diametre du cercle O H, & du

point H foitefleuce en angles droits NHF.
Silaligne F Htombe dansle cercle comme la
ligne droite CH. Soit du centre O menee
O C,lc tiangle CO H fera ifofcele & aurales
angles fur la bafe egaux. Mais l'angle H eft
po%é droid,ils’enfuiura donc quelangle Cfera
droi& contrelaty. dupremier. F H netombera donc point dansle
cercle. Pourlefecond fi entrela ligneFH , & la circonference
pouuoit tomber vaeligne droicte comme G H, foit {ur icelle du
centre O tiree vne {:crpendiculaire O 1, angle O I Hferadroit
& par cdfequentlaligne O H plus grande que O1 par lavg.dus.
Mais O’} penctrela cisconference, & O Hlatouche feidement
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O Ifera donc plus grande qué O H. Or ellea efté dite plus
rande (ce qui ne peut eftre. ) Ilne tombera donc aucuncligne
ioi&e entre F H & la circonference. Deld s'enfuyura que 'an-
le (fiainfife doit appeller) compris par la circonference, & par
a diametre fera plus Frand ou plus ouuert que aucun angle re-
diligne aigu: & que lautre entre la circonference & la lignede
Patouchement ¥ H fera moindre.On peut de cecy recueillir que
Laligne droi¢te F H N touchele cercle en vn feul point. -

PROPOSITION XVIL

Du point donné mener vne ligne draiéte, qus touche
le cercle donné.

S Oitlepointdonné H le cercle donnéBOC, ¢
du centre 1 {oit tirec IH couppantla circon--
ference en O. foit deferit vn cercle du centre I,
& de linterualle IH comme HG F:& du point
O foic menee en angles droicts O F fafques 4
fa circonference, & é)itjointc IF,B H. D'au-
tantque les deux coftez HI, IB fontegaux
aux deux coftez F I, 10, & 'angle I commun, labafe H B fera
egaledlabaleF O parla 4. dupremier, & les autres angles aux
autres angles, fcauoir 1 O F 21 B H. Mais I O F eft droit & la li-
gne O Frouche le cercle donné aupoint O par ce quirefulse de lu
precedente, Dont s’enfuit que'angle H B I fera droit, & laligne

droicte H B toucherale cercle donné fuyuantla propofition.

., ,PROPOSITION XVIII.

Vne ligne droitte tonche vn cercle, ¢ du centre a Patouche-
chement eft mence vne ligne dralle , lamenee fera perpen-
dsculasre i Latouchante,

Oitlaligne droi&e N O touchantle cercle =
Dau point C du cétre F foictirec F C, i FCN 3

n'eft angle droid, foittiree vneautre ligne en

angles droi@s fur N O comme F G. D'autant

guc FG Ceft droidt, il s’enfuyura que la ligne

Cfubtendente fera plus grande que F G par

la19.du promicr ,mais clle eft plus petite dure- N g~g °

[
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fiduB G (cftant feulement cgaled F B)ilne fe pourra doncti-
rer du centre aucune auwre ligne en angles droits fur NO que
¥ C, furle pointde 'atouchement C.

PROPOSITION X1I1X.

Si vne ligne drosche touche wn cercle, ¢ on mene de Latouche-
ment vne ligne droicle & droicls angles fur la touchante , le
centre du cercle fera en la menee,

Soitla ligne droicte O I, touchant le cer-

ceen (ﬁ& dupoint C foitefleuce en an- .

gles droits C H. Si le centre du cercle n'eft

en laligne CH, foit 8'il eft poffibleen’F, &

foit tirce F C, celle-cy fera en angles droiéts

fur O L par laprecedente: FCI fera donc droick. o

Mais il eft moindre que langle H CI quia <
efté fait droict (ce quieftfpoflible) le centre du cercle ne fera
donc point hors la ligne H C.

PROPOSITION XX.

X

A cercle Langle du centre eft double d bangle qus eft en la cir-
conference, quant iceus: angles ont pour bafe vne mefme cir-
. conference,

Oit furlabafe B Clangleau centre BIC,

D& l'angle enla circonference B H C, & foit
menee HF: le riangle H1 B fera ifofcele, &
Yagle exterieur BIF eft egalaux anﬁles HBIN
&BHI, parlazr. du premier: BIF fera donc
doubleda B H1. Semblablement {e demon-
trera de JPY C. Mais file centre eft hors des
lignes, comme pour exemple de langle B O C, foit tiree O I N.

L'angle extcrieur N I C eft egal auxinteriecursI O C,&ICO,

& par confequent doubledI O C. Commeaufi NIB eft egal
aNOB &I B O, par confquent double 4 I OB. Sidoncle
double NIB eft olte?du double NIC, &lefimpleIOB du
fimple 1 O C, le reftant B I Cferadouble au reftant 8 O C.

< Dececyrefulre que i labafe fubrendente les angle, cxcede lamoitié de

'

——t
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L cireonfevence elle fe ponrra diuifer en plufients preces ponr faire piu=
fewrs.angles 4y centre qui e demonflrerons dowbles 4 ceux de la circonfe-
rence, : ‘ :

PROPOSITION XXL
A cercle les angles qui fons en vne mefme [ection,
' font éganx entrenx.

Oitlafe@iondu cercle B.CO fermeedelali- H
gnedroite B O, & lesangles furicelle BH O

& B I 0. Soitle centre du cercle F, & menec FB,
¥ O. D'autant que far laprecedente 'angle BH O
eftla moitié de?"angle BFO, commeaufiB10O A

. eftla moitié du mefme B F O, il s'enfuyura par B _~0

7. commune fentence que iceux angles BHO & c
B1O ferontegaux. :

PROPOSITION XXIL .
Les angles oppofe? des figures de quatreco offe deferstes aus
S cercles, font egaux 4 deux droséls.

SOit au cercle le quadrilatere HBCO, & BH

menees H C,0 B IesanglesHBO & HCO
font egaux 8 O B C & O H C eftans fur mef-
mes {eCtions par l« precedente: rout 'angle done
HBC feracgal auxdeux CHO & OCH.
Tellement que tout I'angle H O C, & l'angle
HB C enfemble feront egaux 4 deux droifts
parlazr.du . Semblablement fe demontreront les angles BHO
& B C O egauxd deux droiéts. ’

~ PROPOSITIONXXIIL
Deffus vne mefme ligne droifte , deux [ettions de cercles fom
‘blables ¢ inegales ne fe mettront pas d'vne mefme part,
SOit laligne droiéte H B furlaquelle s'il eft »
poffible foientd’vne mefmo part mences )
deuxfe@iés decercles femblables & inegales.
comme H CB & H O B. Soittirec la 'gné
droite HC iyfques d O, & laslignesdroi&ey,

#B0 B GD'autant que les fections font femblables M B
f (
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&inegales,I'angle H C Bferaegalalangle HO B parlazo. de-
Jimtsonde celiure (C'cftd dire l'extericur a linterieur contrela 16,
du 1.) fur yne wefme ligne donc, ¢re.

PROPOSITION XXIITIL
Les femblables fettions de cercles deffus Lignes droictes

egales, fene egales entr'elles.

SOiét fur deux lignes droi- - X L3 _
&es egalesH B, O Cdeux AN

fc&ions de cexcles cFa.lcs,f;a—

uoit HIB& O F C, les anglesg™ B O r 3

H1B& OFC ferontegaux

per la 2.1 de celiure. Ex foi, £ faire fe peut , vne autre feétion fur
O Ccomme O L Cfemblable, maisinegaled B 1 H. Soitme-
nee C L au point L ol la circonference eft couppeepar kaligne
droicte O F. D'autant que les fections font femblables, l'angle
O LCfera chal dlangle HIB, & par confequentiOF C fon
egal, ceftd dire I'exterieur i interieur oppof¢ contre le16. du 1.
Lss fections donc fur lignes egales, ey, '

‘ PROPOSITION XXV.
Ayant donné la fecbion du cercle | defirire le cercle
' - duquelelleestlafeltion,
SOit lafe@ion donnee B CN, en laquelle

foient mences comme on voudra deux
lignes droi&tes non paralleles comme B C,
CN, lefquelles foient couppees en deux c-
,galcmcnt commeen O, F, & foienttirces
es perpendiculaires O I F I, il senfuyura (comme on peutre-
cucillir de la premiere de ce liure) que le céntre du cerele feraes
deux perpendiculaires, c'eft 4 fcauoir au point communl. Tel-
lement donc que ducentre 1,
fairele cercle duquel B C N eft la feétion donnee. -

PROPOSITION XXVIL

Az cercles egau , les angles eganx [appuyent deffus les cir- .
conferences egalles , foic quils fappuyent eftans conflitueX

AuX centres, owunx circonferences.

.

& delinteruale I N on pourra pat- -
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LivRE TROISIESME
Oiét deux cercles egaux HBC, 4
O 1D, & lesangles ducentre B
GC,IND,cgaux, come auffi ceux
de la circonference BHC,10D,les |
lignes BG, G C font cgafcs aux li- 8
nes IN,ND qui comprennét an-
les egaux:laligne droite doncBC ®
?cra egaledlaligne droite ID, c'efta direla bafedlabafe parle
4.du.5. Or dautant que les angles H & O font egaux eftans
moities des angles du centre G, N, par ls 20. de ce liure. les
fe@ions des cercles feront femblables parle 10. diffinition de ce
bire, Ceft afcavoir BH C,& DOI. Massles (eGtions BH C , &
DO, furleslignes droictes egales BC, ID, feront egales par le
24. deceliure. Les feGtions doncreftees comme aufl les circon-
ferences B K C,& DLI feront egales. .

PROPOSITION XXVIL
Aux cercles egans, les angles qui fappuyent deffus les circonfe-
rences egales , font egausx “entrewx , [oit quils fappuyent
 eftans conStitue aux centres,on dwx circonferences.

Oit aux deux cercles egaux N «
HBC,FON & firr deux circon- Y/ :
ferences egales BC, NFlesangles '
de lacirconference H & O. Pre- -
micrement fi langle I n'eft egal ‘
o H

#BGC, quil foit eftimé moindre,
& fur la ligne B G & au point G foit deferit vn'angle egal 41,
comme B GK parlaa3.duz. Lacirconference donc BK fera
egale la circdference N F par laprecedente, Mais par I'hypothefle
B Ccftaufliegale aNF. La plus courte donc BK fera egaledla
plus grande B C: ce qui eft abfurde & faux. Les angles donc du
centre B G C, N I F ne font pointinegaux. Erpartantles angles .
H, & O qui font moities des angles du centre feront auffie-
gaux par la 7. C. §. :
PROPOSITION XXVIIL
Awx cercles eganx, les lignes-droiftes gale: s prennent les ciy -

 conferences t%nlts, Laplus grande ala plus grande 7 ls’
plus petive alaplus petite, _
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Oient en cercles egaux deux bi-

o 1 SN
gnes droictes egales [F,B C:
foient les centres L, K & menees
IL,L E,BK X C:les deux triangles
feront cgaux & equiangles par 4 8.
du r. L'angle L fera donc cgal a* B
N G

Fangle K, & confifteront iceux en
cisconferences egales par lez6. de ce liure, c'eft d fganoiren 10 F,
& B H C plus grandes:par ainfiles reftes, c'eft 4 fcauoirIN F,

& B G C plus petises feront cgales par la 3. .S.cfts les deux cer-

cles egaux par Phypothefe.
'PROPOSITION XXIX.

- Aux cercles eganx, les circonferences ;{nla font

prijes de lignes droiltes egales.

Soicnt‘ en cercles egaux & en

H - N
circonferences egales deux li- ‘
gnes droictes fubtendu¥s,comme
B C,IF. Soientles centresK & L,
& menees BK,K C,1L, L F. D'au- ¢ T
pant que les circonferences BH C = ‘ 5

& F N1 font pofees egales, les re-

ftes B G C, & FO1 ferontauffi egales: les anglesK & L ferone
doncegaux parle 27, -de ce linre. Evpar la 4. dwx labafe fera ¢=
aale alabafe (ceft d frauoir laligne droie B C dla ligne droi

cIF. .
PROPOSITION XXX.
 Coupper une circonference en dewx egalement, -

Oitla circonference donnee H O B.& foit me- o
neela fubtendente H B fur laquelle eftant cou-
ce en deux egalement au point C,& fur le mefme
point C foit efleuce C O enanglesdroicts & join-H "€~ B
tes H O, O B. Drautant que lescoftez HC,CO
‘font egaux aux deux ciftez B C,C O, & comprennent angles
egaux, labafe H O fera egale d labafe B O,lefquelles bafes com-
prendront circonferences egales, c'eft d fcauoir l'arc HO , &
Tar¢ O Ble plus petic au plus petic parle 28, dece liare,

Y
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PROPOSITION XXXIL

Aw cercle, Langle qui eft au demy cercle, eft droiét : ¢ celuy
qui eft enlaplus grande [eftron , eft plus petis quwon drostt:
mais celuy qus eft en la plus petste feltion , eft plusgrand
qwvn droitt, Et danantage Langle de la plus grande fe-
&ion , eft bien plus grand qu'vn éroiﬂ smais Langlede la
plus persse feétion ,eft plus petit guw'vn droit,

" A Vcercdde HO B C duquel le centre I foic 1
langle C HB dansle demy cercle. Soit ©

niené lediametre BIC. &enla plus grande
fe@ion foitl'angle H C B,& enla moindre foitg <
Iangle HO B. L'angle mixte de laplus grande
{etion foitcomprisdelaligne droi@e BH &
delarc. H C, & I'angle miztedela moindre
foit compris de lamefme B H & delarc HO. Soitprolongee
C Hen Z & mence IH. D’autantque lesangles ICH,{HC
font egaux,commeaufli [ BH, BH I, tout l'angle BH C fera
egalaux angles H B, HCI: & 4 cesdeux cy cft egal 'angle
exterieur Z il B pai fa 32.du 1. Us’enfuyura donc Ique ZHB, &
B H C feront egaux, & par confequent dreicts par la 10 definition
du1. ¢ par lazy. propofition. L'angle donc quieft au demy cercle
eftdroict. , o

Pourlefecond'angle de la plus grande fe&ion,fcauoirt HCB -
a efté moindre quivn droit : maisaux figures quadrilateres def-
ctites en vri cercle les angles oppofez font egaux d deux droits
parlazz.decelinre. Langle BOH fera donc plus grand qu'va
droj&. Pourle dernier I'angle mixte B H C comprenant l'angte
droi&t fera plus grand quele droict:& l'angle mixte dela plus pe-
tte{ection B H O moindre que Z H B quia cfté monftré droit.

PROPOSITION XXXIIL

5i quelque Ligne droicte touche le cercle, ¢ de Vatouchemens
on meine quelque ligne droitle couppant le cercle : les angles
-quelle fusét i L touchante, font egaux -4 ceus qui confiftens
anx [eltions alternes dw cercle, -~ ‘
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SOit la ligne droi&e I F touchant le cerclean H
point B, duquel point foittircela ligne droite

BO couppant le cercle.-Soit auffi efleuce en an-
gles droiéts BH & menee H O, D'autant que
HOB eft droi& eftant au demy cercle les angles c
O H B& OB H feront egauxa vn droi& (ceft, ].

idircaF BH: ) foit ofté le commun O BH, il B :
s'enfuiura que OHB {qui eft en la plus grande fe@ion) & OBF
feront egaux. Maintenant foient menees O C, CB. ‘D’aurant
qu'aux quadrilateres infcripts au cercle les angles oppofez font
egaux d deuxdroits par leaa. deceliure, lesangles OHB, & O
C B oppofez & qui confiftent ésfeGtions alternes feront egaux
aux anglesO B I, & O B F qui valent deux droiéts. MaisO B F
aefté monftré cFal:i O H B. lisenfuyura donc que O CB qui
eft Ja plus petite fe@tion feraegal iAOB 1.

PROPOSITION XXXIIIL

Deffus une ligne droscte donnee deferire la fection dun cercle,

prenant vn 4ngl¢ egal avn angle reflilzgm donné,

Oitlaligne droicte donnee B H, & l'angle L
Sdonné C. Sur B H au point H foit deféit »
vn angle egald C comme O H B. Soit pro-
longee O Hvers I. Du point H foit mence
enangles droi@ts {ur O 1laligne H G L. Soit <
H B couppee en deux egalementen F. Du o\ ¥
point F foit mene¢ en angles droicts F G, & tiree G B. D'autant
ue les deux tridgles HF G, & B F G ontdeux coftez egauxaux
:ileux coftez & l'angle d l'angle ; labafe HG fera egale 3labale
G B. Soit maincenant furle centre G dla diftance G B defcritle
cercle i BL & menee B L. Ilfera euident que H L fera le dia-
metre Jequel eftant en angles droidts fur O I, laligne O Itou=
chera feulementle cercle an point H. Orparla precedentel'an-
gle O H Beeft egald langle H L B: laplus grande fe&tion donc
HLB (:ompréﬂra l'angle L egaldlangle donné C. Que filan-
gle eftoitobtus comme BH I J@roitdemontré egala langle.
de l'autre fection HK B. ! S'il eftoit droi&, faudroit {feulement
defcrire va demy cercle furla ligne donnee 8 B. Lequelcom-
prendroiclangle droi&t comme dacftémonftié.
. ‘ y PROPO-
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-quarré dela moitie del'autre qu
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PROPOSITION XXXIIIL

. Conpper la fection du cercle donné, prenant vn angle egal
i vn anglerethiligne donne. -
SOit le cercle donné H'B C,& Pangle donné e
O,& laligne touchant le cercle I F au point
B par lary. dece liure. fur fa li%ne 1B au point
B fbit deferit 'angle H B I egald O:iceluy mef-¢
me fera egal 4 l'angle delafe@tion plus grande »
H CB, c'eft i fcauoir 4 langle re@iligne Cpar X B
la 32, de ce liuve. De mefme fi l'angle donné eft egald CBIfe
demonfirera I'angle dc la fe@ion C B luy eftre egal.

PROPOSITION XXXYV.

i aw cercle denx: lt;ghes droices [ecouppent Lvne Lautre , le re-
&angle contenn des dew preces de Lvne , oft egal au rectan-
. Zlecontenn des dewx pieces de Lantre.

SOient deux lignes droittes envn y C g
cercle H C,0B fe couppanten I.
SoitducentreF tireesles perpendicu-
laites F G,F N, & meneesles lignes

B

FB,FCFIL Dautant que FG, &

*F N couppent leslignes HC & OB r B c

cgalement par I 3.deceliure & F I les coupe inegalement, le
reftangle comprisde H I, I C auec le quarré de I'G fera egal
au quarré de G C. Orpource que par M 47. du 1.les quarrezde
C G & G F font egaux au quarré de FC,ls'enfuyura que le re-
Qangle fous HI, I C enfembleles quarrez de GI G F (ceft d
dire Ie quarré de F I) {eront egaux au quarré de F C. Ainfife de-
monftrera que le re@angle fous O1 > 1B auec le quarré de F'I
fera egal au quarré de F B. Sidonc le commun FI cft ofté, il
s'enfuyura lere@igle despiecesdelvne eftreegalau re@angle
des pieces de Pautre. Secondement fi bvne des piscesfeulement /g

eft couppee inegalement aaglons en hngl_cs droiéts, @ icelle fera

le diametre du cercle. Et comme on peus vecursllir par la devnigve du

JSeeond , le rectangle compris des pieces inegales fera cgal au

icft couppee. egalement, Er file
D

L
A
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diametre & l'autre ligne {c couppent inegalement comme HB,
C O aupoint Llerectangle de H1, 1 Bauccle quarréde I Lfera
cgal au quarréde L Bou L O. Etle reGangle de CLIO auec
le quarré del G fera egal au quarré de G O. Mais les quarrez de
L G, G I font cgauxau quarré de L 1. Il s'enfuyuradonc que le
rectangle de C I, I O aucc le quarré de L1 fera egal aux quarrez
de GO, G L, ceftd dire au quarréde L O egaledL 8. Sidonc
le quarré commun de L Ieft ofté, les deuxrectanglesde HI,
1B, & deC I, 1 O demeureront egaux.

PROPOSITION XXXVI

Sidehors le cercle Lon prent quelque point,¢5* diceluy au cercle
tombent dewx ignes droittes, bune defquelles couppe le cer-
cle, ¢z Lautre (%e touche : Leretangle contenu de toute la
conpante ¢ de [a partic debors prifeentre le point ¢ la cir-
conference conuexe, e:ﬂe:gal an quarrd qui eft defirit de la
touchante, :

Oit pris hors le cercle va point comme O duquel

procedent deux lignes,I'vne qui touche le cercle
© B, & lautre qui le coupe premieremét parle cen-8
tre comme O L C. D'autant que parie6.du 2. le
re@angle compris dela toute auec l'appofee,fcauoir

O C & del'appofee O I, auecle quarré de la mottie 5

"LI(ouLBfonegale)eft t:igal au quarréde la moi- <

tie & de I'appofee comme d'vne, fgauoir L O, & queles quarrez

de OB & de 8 L font egaux au quarré dela mefme O L:ils’en-

fuyurale commun B L'ou L1 eﬂam oft¢ qie lequarré de BO

{era cgalau rc&an%le deCO,0l,

- Pourléfecond fi lalig ne ne coupele cercle parle centre com=
me O GH, ilaquelle {oit du centretiree vne pcrpendiculalrc
LZ. et cuident que H G fera couppee egalement, & {oitme~
nee L G. D'auwtant que parlas.duz le reftangle fous HO,0 G
auecle quarréde G Z eft egal au quarré de O Z, leur foirad-
ioufté va quarré commun Z 1. Lorsle contenu fous H O, O G
auec les quarrez de GZ, ZL (ccftd dire le quarréde GL)
(€ra egal aux quarrezde O Z & de 2 L (cefta dire au quarréde
O L.) Maisles quairez de O B & de B L font cganx au meime
quarréde O L. Tls'enfuyura donc queles quarrczde O B, & de

\
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B L feront egaux au rectangle de H 0,0 G & au quarré de GL
ou B L. L e commun donc eftant oftérefterds ie quarré de OB,
& le re@angle de H 0,0 G egaur.

PROPOSITION XXXVIL

83 dehors le cercle Lon prent quelque point , ¢ d'iceluy poine
tombent deux lignes drosses an cercle,defquelles 'vne couppe
lecercle, ¢ Uantre fe repofe : ¢ fost le rectangle comtenu de
tonte laconppante, ¢ de lapiece prife entrele point ¢ la
circonference conuexe egal an quarre deforsr de celle qui f¢
repofe, celle qus f¢ rquﬁ touchera le cercle,

S Oitle point hors du cercle O duquelprocedent
deux lignes droites,dontl'vne le coupe comme
O G H,&l'autre tdbe feulement fus iceluy comme
O B. Soit prisle centre Z, & mences ZB,20,&
du point O foit menec la ligne droite OL quitou-
che feulement le cercle parlevy. decelinre , & foit N
menee Z L. Daugant que par Phypothefe le reGangle
¢compris fous H O, O G eft egal au quarréde O B, & que par s
precedente le melme re@angle cft egal au quarréde O'L icelles
O B, O Lftront egales: Etpour ce queles deux coftezOB,B Z
fontegauxaux deux coftez OL,L Z & quela bafe eft com-
mune, I'angle O BZ fera egald langle droi® O L Z par /.3, du
3:s. & fera par cofequent droit,& pourtantlaligne OB tombera
en angles droi@s fur 'extremité du diamctre, & touchera feule-
mentlccercle comme on peus vecucillir par 1416, de ce liure,

FIiN pv TROISIESME LivgreE.
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A MON ENRY
CoMTE DE COLIGNY,BARON
de Chaftillon, Admiralde
Guyenne, &c.

. DY ONSEIGNEV R, puis que vous n'cffes
) §v' moins recogmu powr heritier des belles vertws
; ~, \ qm'reluiﬁzmt en deffuntt Mofes neur'uz[h:e
19 4 Pere, que pour -fuucceffewr en fon e]gat & Ami-
i/~ ralde Guyenne: le ne dois pas orasndre , que

78 S resettse] ce que e feay luy duorr toufiours
ofté dgrmlale: Ceft pourquay s'ofe woss dedier cefte partie de
wmes "exercices Mnthemdtique:, dont la cognofffance eft anfSs
neceffaire, ¢ Lutilité anfSi enidente an fgiﬂ de la namsga-
tion, que Laffeltion dont vows les embrafeX_eft loua le.
HonoreY doncs'slvows plaift, Monfeigneur., devoffre prose-
&ion , ¢ Leferit ¢ Z autheur:Que Ji Fvn eff pen propre Pl

vous aider awx [ufdstes [crences am moins croyeX que Lautreeft

tres-defirenx de vous tefmorgner, qu'il,  fera 4 samass,

" MONSEIGNEYR,

Voftretres-humble, & affeGtionnné
feruitear., L. ER RARD.
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LE QVATRIESME LIVRE
DESELEMENS D’EVCLIDE.

DEFINITIONS.

wo Ne figure re&iligne fe di& eftre
infcripte en vne figure rectiligne,
Jl quand vn chacun des anglesdela
48, figure infcripte touche vn chacun
) cofté de lafigure en laquelle elle
eft infcripte.

_2. Semblablement auffi lafigure {e dict eftre circon- -

fcripte 2 la figure, quand vn chacun cofté dela cir-
confcripte touche vn chacun angle de l'infcripte.

3. Lafigure re&iligne fedi& eftre infcripteau cer-
cle, quand vn chacun angle de la figure infcripte

~ touche la circonference du cercle. . ,

4. Mais la figure rectiligne fe dic cftre circo{ctipte
au cercle, quand vn chacun des coftez de fp figuie
circonfcripte touche la circonference du cexcle.
5. Semblablemét aufli le cercle fe dict eftreinfcript
en vne figure redtiligne, quand la circonference du
cercle touche vn chacun coft¢ de la figure enla-
quelle il et infcript. .
6. Mais le cercle fe di€t eftre circonfeript A vne fi-
gure, quand la circonference du cercle touche vn
chacun des angles de lafigure a 'entour de laquelle
ileft defcript. T
7. Vne ligne droi&e fe di&t eftre accommodee ou
enfermee au cercle, quand les extremitez d'icelle
font en la circonference du cercle.

' D ij
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PROPFPOSITION L
wAucercle donné accommoder ne ligne droicteegalea wneli.

gre drosllte donmee, qui ne foit pas plus grande que le diame-
tredw cercle. ‘

SOit lalign e droicte donnee O moine —2—
dre que le diametre ducercle C B.de
laligne C B foit oftec vne ligne egale
A0 par ia 3.du 1. linve& foit C L. du
centre C dla d'iftance C L foi d'efeript
vn cercle qui coupperale cercle donné,
comme aupoint H : {oit mence CH.
d’autant que celle cy eft egaled C L ,& C L egaledlamefme O
par. bypathefe, 11 fenfuiura que O fera ccglale aCH,laquelle CH -
eft par ce moyen accommodee au cercle donné. quefila ligne
donnee eft egale audiametre du cercle donné, nous avons ce

qui eft requis.
PRQPOSITION IL

Dans vn cercle donné, defevire vn triangle equiangle aw trian-
gle donné,

Oitlecerdedonné N B C & letriangle ° 6 N W
dooné O L F .foit meneelaligne droite  ©
G N H ,enf{orte quelletouche feulementle
gercle, comme au point N-:duquel & fur la
ligne G N foit defcrityn angle egald L, c5- d
me G N B. foic aufli fait langle H N Cil— B ©
egalalangle F, & foit menee B C. d'autant que les trois anglés -
d'vn triangle font egaulx 4 deux droits, Fangle B N C feraegal
4 langle O.maisl'angle Cen laplus grade fection,eft e%al alan-
_gle G'N Bpar lay 2 du 3.liure il Cenfuiura donc que langle B
%cra egald H N C (c'eft ddire 4 F fon egal ) ainfi %onclc trian-

gle NBC dansle cercle donné, eft equiangle au triangle donné,
PROPOSITION IIL.

o Lentour dvn cercledonné , deferivewn triangle equiangle
awtriangle donng, , ‘
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Oitletriangle donné O G F ,pouren o T
Sdefcrite vngequianglea l’cntoureiu cer- & f 5 -

cle donné, duquel le centre foit K : auquelg 7
K, foit fai® vn angle comme N K B,
cgala langle extericur L G O, & l'angle
B K C egal d lautre angle exterieur du
wiangle H F O . foientaux trois extremi- M B P
tezN, B, C, tirces trois lignes touchantes feulement le cercle
MI,1P,P M, d'autant quele quadrilatere M N K B peut
eftreinfcript en vn cercle aiant deux angles N & B, droits (comme
on peus recwsllir dela 32, du2.li, ) les angles opofez feront egaux 4
deux droits. mais N K B aefté fait cgal il G O : il {enfuit
donc quel'angle M eft egaldl'angle F G O eftant ceftuy auec
I'extericur cgaﬁ a deuxdroits, var ls 13d#, 1. lin. Par {emblable
argument nous demonftrerons lesautres angles egaux aux au=
tres angles: tellement que le triangle [ P M eft equiangle d O
G F, & cftcirconftrit au cercle donné.

P!{OPOSITION 1111
Dansvn m'mgle donné d'efcrire un cercle.
| X

Oitletriangle H B C duquellesdeux an- .

gles B & C font couppez en deux egalle- G
mentpar deux lighes quifer'encontreront ¢3- 1.
me en O, duquel point’ O foint drees les ‘\
perpendiculaires fur chacun cofté comme O ) 7~
F,0 G, O L, icelles feront cgales parls 4 du 1 .§ ¥ e
Isure eftant les bafes des quarres triangles, egaux & equiangles.
fidonc du centre O 4 la diftance O F ontire va cercle; il tou-
cherafculement lestrois coftez du teiangle comme o peut vecueilr
delexéduy linre., - . o

PROPOSITION V.

A Ventowr d’vn triangle donné defcrirevn cercle.
SOitprcmiercment letriangle oxigone HB C, u
duquel les deux coftez ( qui ne comprennent

point l'angle plus aigu ) foient couppez en deux /o
cgalement comeen O, L: & d'iceux points foient’

tireesles perpendiculaires O F, L F & mences F \V-

B,F C.ileft cuident queles deux triangles re@an-3
, ’ D i

N Tan o o .
T ol A S O )

4
i
i
3
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flcs H LF,C L F font egaux & equiangles {{m’ la 4 dupremier
A

ure. H Ffera donc egale d F C, mais HF eft anfli cGmune au
triangle H O F, & cetriangle cft egal & equiangleau tiangle
B O F. ilfenfuic doncque B F eftegaled F H, & parconfe-
quentaF C. i doncducentre F,dladiftance F H on defcripe
vn cercle,la circonference paffera par les points H B Cd l'en-
tour du triangle. Par femblables arguments fe demontftreront les
cercles pounoir cltre circunferits @ Pentour des triangles , foix
re@angles, ambligones ou oxigones.

PROPOSITION VI

" Dans un cercle donnt defirire vn quarré,

SOicnt tirez lesdeux diametres du cercle H 4

C,B O fecoupans en angles droits au cen-
tre L, & foient menees H B,B C,C 0,0
H. les quatre triangles font re¢tangles 1{ofceles ® Y
egaux & equiangles, & ont leurs bafes egales -
par la 4 du 1. li. 1afigure donc H B,C O fera -
cquilatere, mais chacun angle furlabafe vault vn demy droit
comme B C L par laconflruttios ,comme aufli O C L:il fen-
fuiura donc que tout l'angle B C O fera droit. femblable de-
monftration fefera des autres ‘angles:dont Cenfuiura que HB
C O feravn quarré infericau cerrfc donné,

PROPOSITION VIL

- Alentour Lvn cércle donné deferire vn quqry,
S Oiétles deux diametres HC, B D fecoup-¢ 5 g
pans enangles droits au centre L, du point B
foit menee en angles droits fur O B, laligneG B |/
N (celtd dire parallcled C H) foit aufli du poine®{—
O meneel'autte parallele F O K : & despoints

H & C lesantresG H F & N C K parallelesdy '3 X

B O. d'autant que les angles quifonten L font droits,comme
auffi ceux qui fonten H, B, C, 0,1l fenfiiura que les quatre
angles G, N, K, F ferontaufli draicts per les 4. dey. Oreftla

figure equilatere ayant vn chacun cofté egal ag diamerre, elle

fera donc quarrée deferite 4 Fentour du cercle.

AN

(SR U
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PROPOSITION VIIL

. P .
Dansvn qudrre donné deferive vn cercle,

Sile varré donnéa les quatrecoftezcouppezyy v 1
ega?em ent, & nienees lesdeuxlignesl H,
F S, elles fe couperonten G en angles droits & G
egalement:car L H eft parallele & egaledl O, F
ou M B, & F $ parallele & egaleaM I ou B
O parlesadu l.liu.fes anglesredtilignesdoncqui B H _ ©
fonten L,F,H,S fontdroits:tellement que fi on defcrit furle
centre G vn cercled linterualle G L, il touchera feulementles
guatxc coftez du quarré ez points L, F, H. S comme on pens enten~
ve par 1416 du 3. ainfi fera e cercleinfeript au quarré donné.

PROPOSITION IX

Alentonr d'vn quarrc' denne deferivevn cercle,

SOient tirez les deux diametres ou’ diago- o
nales H C, O E,dautantque les deux tri-
anglesO H E, & O CE font ifofceles, egaux

& equiangles par ld 4 du 1.lin. chacun des angles ®
retlignes quifont fur les bafesvandra vad emi

droit & les angles du centre feront droits par [4 3
st dur &leslignes LO, LH,LE, L C .
egales. fidonc du centre L 4 l'intervalle L O on defcript vn

.cercleil pafleraparles points O, H, E, C, & fera circonfcript

auquarré donné,

. _PROPOSITION X. -
Fairewn triangle Ifofcele, ayant vn chacun des angles qus font
_enlabafe doubled Lantre,

Soit 9ropofce yneligne droite B H laquelle . _~% = 0

desparties B C {oit egal au quarré del'autre
piece H C. & ducentre H i linteruale H
B foitdefeript vn cercle B O L, auquel par
lavdece 4, E)it applicquee vne ligne droite

A dparlardu 2.lifoi tellement coupee en C \ :
quelere@igle faitdelatoute HB & del'voe e
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cgalca‘ CH,comme B O & foitmenees C O, H O.dutrian.
gle H C © foitdeferiptle cercle H C O L par lasde cels. puis
quedu ‘Point B horsle cercle, laligne droite BH le coupe & BO
tombe {uriceluy, & quele rectangle de H B, B C eft egal au
quarréde C H (ou B O fon egale)i fenfuiura que la ligne droite
B Oroucherafeulemétle cercle H C O L par lag7 du 3 ks, l'angle
donc C O B fur laligne touchantele cercle, fera egal a l'angle
O H C quicftenla fe&ion alterne par lega. du 3. /s, foit mam-
tenant adioufté Je commun CO H:les deux BO C & C O
H feront egaux aux deux C H O & C O H. mais| angle exteri-
curO C B eftegalaux intericurs C H O & C O H par s 31.
~du . li.i) {eradoncaufli egal au tour B O H, & par confequér
dlangle H B O quiluy eft cgal, cftantle triangle H B O ifofgele,
&les lignes € O, O B feront egales comme fubtendentes an-
gles egaux,mais B O aefté pofecegale a C H: C O fera donc
aufli egale ilamefme, & le triangle H C O fera ifofcele, telle-
ment que l'angle farlabafe,{cauoir B O H fera double dl'angle
B H O, comme aufli feral'autre angle O B H.

PROP OSITION XL

Dans vn cercle donn, deferire vn pentagone equild‘temt
‘ P cquiangl e.

Otrinfeript aucerde va uiangle N C

N
O comme il a efté deferit en la prece-. (P
déte, & foiétles angles de la bafe coupez B v,
" en deux cgalement par lignes finiflans en
la circonferencecomme C L, OB, &
H C (]

mencesN B B,C,CO,0 L, LN,

eft cuident quelesanglesOCL,L CN,6

NOB,B O C,CN O eftans egaux confifteront fur fections

decirconferéces egales,come on 1fmt veceilsr tant delarr. que 26.du

3. li. Or ces cinqanglesfonefur feCtions qui cdprennent toute

Ia circonference,le pentagone doncN B CO L fera equilateral

& cquiangle. :
PROPOSITION XI1L

A Lentour dron cevcle donné deferire vn pentagone equilateral
. @ equidngle,
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Oiét au cercle donné pris cinq points defi- )4

Sgnans les angles du pentagone nfcricau N, 7,
cercle pay la precedte & du cérre foiéttirezles g
demitﬁamcues 4 chacun point cdme F N, F
B,F C,F O,FL, foiérachacundiiceux points g lo
tirees en angles droits & touchans le cercle
furles demidiametres leslignes,comme HB X — ¢ L
K,KCI,IOM,MLG,GNH, &mencesauliFK, FI.
d'autant quele cofté F B eft egalau cofté F C, & que langle
F BK eftegaldF C K ( c'ef & dire dyois par la con/?m&ion) Ie
quarré de F K eft egalau quarré de F B & B K, cdme auffi aux
quarrez de FC, CK:parla 47 dny. li.-(;rl'anglc BF C eftegal
a C.F O (caril comprentcircéference egale parla céftruction)
* le quadrilateredoncB ¥ CK fera equiangle & egal au quadrila-
tere CF O I, &la moitied lamoiue, & les lignes au lignes.
fenfuyuraqueK C feraegaled C1& C 1al O, & ainfi {em-
blablement des autres,tellemét que le pentagone ainfi circonferit
fera equilatggal & equiangle, ‘

PROPOSITION XIII

w,

Dans vn pentagone equilateral ¢ equiangle donne,
defertre vn cercle. :
SOitlc pentagone donnéN B C O L def- X
crit cdme enla precedente. & foiétdluifez €

lesangles en deux egalement par lignes qui fen
rencdtreront an centre F,duquel forér tirees les
pcr}icndicuhircs fur chacun cofté qui feront
egalescommeil aefté monftré. il fera euidée
guclc cercle defcric {ur ce centre, dla diftance :

¢F G paflera par les extremitez des perpendiculaites, & tou-
chera feulementles coftéz.du pentagone ?onné comme on peut vem
cueillir delarg, du3, linre, '

PROPOSITION XIIII

A bentour dvn pentagone equilsteral ¢ equiangle -
donne, defcrire vn cercle,

. S Oirdonnélepentagone H B C D L equilatere & equiangle,
du quelfoit trounéle centre comme 4 efté dit en la precedente,

AN
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& diceluy tireesles lignes fur chacun angle H
quiferde egales comme sl « efié monflré en lasz de
ee i, (car tous pentagones equilateres & equi- B L
angles font femblabﬁ:s & equiangles entr’eux )
& foit du cétre 4 I'interualle del'vne des lignes
qui coupent les angles, tiré vn ccrclc:ﬁ et ¢ D
cuident qu'il paffera pardes extremitez diicclleslignes, & par
confequent par lextremité des angles du pentagone , & ainfiil
feracirconfcrit 4 iceluy pentagone.

PROPOSITION XYV.

- Dans vn cercle donné , deferire vn hexagone quilaterale
o ' e« equiangle,

Oitle cercle donnéB O D L H,duquel 3 oS

le centre foit G. foit menéle diametre H
G D.dupoint D alintervalle D G foirdef~,
crit vn cercle (qui fera egal d bautre eftant fur
mefme interualle Yfoié menees O G iufques
dlacirconference F, & L G iufques dla cir- g
coference B, & meneesaufli HB,BO,0 D,DL,LF,FH.
Ox par Lu. 1. du premier liaveles deuxtriangles G O D, G D ( font
egaux equiangles & equilateraux, & tous les {ix triangles font -
iigfccles, ayis leurs coftez cgaux enfemble parla definitson du cercle
& les troisangles de chacun triangle font egaux a deux droits.
mais laligne L G tombe furla ligne F O & faitlesangles L G
O,F G% cgauxd deux droits, & Pangle L G O vaut les deux
angles dutriangle L G D. ilfenfuyuradonc gue F G L fera egal
au troiftefme. Et lecriangle F G Layant les deux coftez egaux
aux deux coftez,& Pangle cOpris d'iceux egald l'angle de auwre,
aura Ja bafe egale d1a bafe par la 4. du 1. Semblablement fe de-
monftreront lesautres coftez eftre egaux enfemble.

"PROPOSITION XVIL

Dans vn cercle donné deferire vn quindecdgone '
equilsteral ¢ equiangle,

r
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S it au cercle donné inferit va pentagone. H
HB LF G parlarr.de celure. & vn triangle

equilateral H C O par lea. dis mefm:. Ayansy e

tous deux leur angle.en va mefme point H.

d'autant quela ligne droite H C fubtend la

troifiefme partie de routela circSference(ceft ¢ (]

4 dire les cing quinziefmes) & lesdenx coftez R A

HB, B L dupentagone enfubtendétfix quin-

ziefmes: ileft cuident que Farc C L, entrelangle du triangle &

I'angle du pentagone , fetavne des quinziefmes parties de toute

lacirconference.  Soit donctiree Ia igne droite C L, & adaptees

parlax. deceliure jau cercle anwes quatorze lignes droiétes,dont

chacune foitegale 4 CL: puis queles lignes droites egales fub~

tendent circonterencesiegales par la28. du 3. Ils’enfuyura que la

figuredu quinzangle equilatere & cquiangle fera infcrite au

cercle donné, '

Finpv QvATRIESME Liver
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LIVRE CINQVIESME DES
. “"ELEMENS DEVCLIDE. '

DEFINITION PREMIERE.

I y, Artie eft vne grandeur moindre

'Y quieft prife dela plus grande.

o¥, Multiplice eft vne grandeur plus

5% grande que lamoindre quand clle

7 cft mefuree de la plus petite.

3. Raifon eft vne habitude de deux
grandeurs de mefme genre I'vne 3 Pautre felon la
quantite. : .
4. Les grandeurs font dites auoir raifon I'vne 3 I'au-
tre quand multiplices elles fe peuuent exceder I'vne
I’autre. \ _
5. Les grandeurs font dites eftre en mefme raifon
quand la premiere i lafeconde eft comme la troifief-
me 2 la quatriefme, & quand les equeinultiplices de
la premiere & troifiefme excedent , font egaux , ou
deffaillent aux equemultiplices de la feconde & qua-
triefme en quelque multiplication que ce foit prife
Pvnapres l'autre, c
6. Proportion eft vne fimilitud e de raifons.

7. Les grandeurs qui ont mefme raifonfont pro-
portionnelles. :

¥. Quand des equemultiplices,celui du premier ex-
cede celuy du fecond , & que le multiplice du troi-
fiefme(quelque multiplication que puifle eftre)n’ex-
cede le multiplice du quatriefme, lors le premieran

- fecond eft dict auoir plus grande raifon quele tiers
au quart, . ‘
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9. Proportion eft conftituce en trois quantitez pour
le moins. :

10. Quand trois grandeurs {ont proportionnelles,
la premiere eft dite auoir 2 la troifiefime la raifon
doublee de celle delafecdde.Quand il y ena quatre,
la premiere 1 la-quatriefmeeft dite auoir la raifon
triplee de celle de lafeconde: Et toufiours d’vn mef-
me ordre vne plus iufqyes 2 ce que le nombre des
chofes proportionnecs foit acheué. :
11, Les grandeurs de femblable raifon” font dites
quand les antecedens font aux antecedés comme les
confequents aux confequents..

12, Raifon changee eft I'acception del'antecedent &

Iantecedent comme du confequentau confequent.
13. Raifon conuertie eft I'acception du confequent .
comme de ['antecedent,a 'antecedent comme con-
fequent. ' ‘ _ '

-14. Raifon compofee eft I'acception de I'antecedée
auec le confequent, comme vne mefme chofe au
mefme confequent. .
15. Diuifion de raifoneft Pacception de l'excez (du-
quel Pantecedent excede le confequent) aumefme
confequent. : , )

16. Couerfion de raif6 eft I'acceptid de 'antecedent,
al'excez duquel antecedentexcedele confequent.
17. Raifon egale cft, plufieurs grandeurs eftans d'vn
cofté & autit de lantre en multitude, prifes de deux
‘en deux en mefme raifon, quantaux premieres gran-
deurs la ptemiere grandeur eft 3 la derniere comme
aux {econdes grandeursla premiere grandeur eftl
ladernicre:oliautrement eft 'acceptiondes extre-
mes par {ubftrattion des moyennes.

o ' Proportion -
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18, Proportion ordonnee ou felon ordre, eft quand
antecedent eft au confequent d’'vn coft¢ comme
I'antecedenteft au confequent de l'autre, & quel'vn
des confequents eft 2 quelque autre chofe comme
l'autre confequent 3 quelque autre chofe.
19. Proportion meflee ou fans ordre eft quandtrois
grandeurs font d’'vn cofté, & autant d’autres gran-
deurs en nombre,de lrautre, & que aux premieres
I'antecedent eft au confequent,comme aux fecondes
I'antecedent eft au confequent : & que au premieres
le confequent et a quelque autre chole,ainfi aux fe-
cddes vneautre chofe foit de mefme i I'antecedent,

 Dantant que les dowTe propofitions fuynantes fons affe3 co-
gneniés d'elles mefmes, (7 quelles Jont pluftoft principes ¢
communes [entences que theoremes , i'ay penfé [uffive de les in-
serpreter, ¢ non demonfbrer, cragnant que trop long difcours
n’y apportaft-de Lobfeurite pluj}oﬁ que de la facilite,

PROPOSITION 1.

S'ily atant de grandenrs quwon voudra qus foient equemnitiplia
ce &’ autant de gmndmr: wne chacune 4 vne chacwne,com-
me 'vne fera multsplicede Lvne, ainfi les toutes feront muls
siplicesvles toutes. S : a

SOient les grandeurs propofees B,C,0 & G, & ?ue
la premiere contienne en elle trois foisla troifict

me,&lafecode conticnnetrois fois la quatricfme.Les [ |

deux premieres jointes con tiendront autic de foisles

troifiefme & quatricfme jointes,& feront comme trois [ [

4 vne, \ .

BC o4
PROPOSITION 11, . '
Sils premiere eft equemultsplice de L4 feconde comme la troi-

Jiefmedela quatriclime, ¢ que la cinguiefme ot de me[me
E
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equemultiplice de la feconde comme la fixiefme de la qua-
traefme, 4 compofee de la premieve ¢7 cinquiefme fera eque-
multsplice de la feconde, comme la trosfiefme anecla fixsel-

me de la quatriefme.

SOit lapremiere B C contenant la feconde G autant?
de fois comme la troifiecfme H K contient de fois la')_ ™
quatricfme Z. Etquela cinquicfme C O contienne au- '

H

14

!

fois la quatriefme Z. La compofeeBO de la premiere
& cinquiefme conticndra autant de fois 1a feconde G,

commelacompofee H T dela wroifiefme & ﬁxicﬁne-5

tar de fois la feconde G cOme la fixiefme KT cGtient de ;:
r

Ny A

contiendra de foisla quatricﬁnc Z.
PROPOSITION IIL’

Sile premiertﬂ equemhltiplirc du fecond comme le troifieme

" dis quatriefme, ¢ [oiet pris des equemulriplices du premier

e dutrofieme : decenx la ainfe prisbus fera equemselti-

" plice abantre, ceft i feanvir bun au fecond ¢ Lantre an
- quatriefme.

I'la premiere grandeur.-G contient autantde ¥
.Sfois la feconde B , que la troifielme O contient T
“'de fois la quatriefme H: & que C Z contienne
avrant de fois la premiert G comme P T contient
defoisla troificfme 0, C Z contiendra auffi au-
tant defois)a fegonde B, comme P T contiendra E
defois la quatricime H- , . CCB P

O r—~vr1-vy

H
PROPOSITION IIIL

8ile premier a mefme rasfon an fecond que le trosfiefme au qua-
triefme, les equemultiplices du premier <o trosfiefme aux
equemultiplices du fecond ¢ quatriefme { quelque multi-
jzliam'm que puiffe eftre) auront vne mefme rasfon Lvn 4
Lawntre,
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tant de fois C ,comme T contient de fois G, &
que P contienne autant de fois B c6me Z con- [ [
dcs

" 1lapremiere %randeur Ceftila feconde B’ 3

Scémc la3 Gila 4 O,& que H contienne au= ;

. tientde fois O : Hferad Pcomme Td 2. [ [
PTGOZT

PROPOSITION V.

St vne grmdmr eft equemultipliced’vne autre grandeur coma
melaretranchee de la retranchee Ja reftee fera equemnlriplis
cealareftee comme la toute alatonte,

i C B contient autantde fois G O ,commel'oftee CH ¢ o
Sconticm de foisboftee'GZ: Lareftec H B contiendra
autant de foislautre reftee Z O, comme la toute conte=
noitlatoute. : nt by

PROPOSITION VI \

. L . B o
Si deux grandeurs [int equemultiplices de deux grandeurs, ¢
guelques retranchees equemialtipl:ces des mefmes : les reftes
© auflsou feront egales awx mefmes ou feront equernisltiplices
des mefmes. ‘ o
i CB contientautant de fois H comme GO con- €

tient de fois Z,& I'oftee CT conticne autant de fois
H,comme lautre oftee G P contient dc fois Z:Les re-

ftes TB& P O, ouferont cgales dH\&z, oujescon-}. S
tiendront plufieurs fois egalement. T[ e
PROPOSITION VIL. mmL

Les grmdmrs gller ont vrie nse[me raifon 4 vhe,o‘ vreq 'wze‘-
mefme raifon & deus egales gﬂndcurs. ‘ .

i (? ¢ftcgaled B, O aura mefmeraifoni C,comme|
B ilamcime C. Erauffi Cauramcfimeraifona O que

E ij oCB
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PROPOSITION VIII

Gl I s et . S
ona € meme qu 1714 meime "
grande rasfon & laplus petste que La plus grande. d

D e deux grideurs inegales C & G, foit C la plus gran-
de,& foit vnetierce comme O.C aura plus de raifon
40 queGala melmeO. Cefta dire que C fera plus gran-
deauregardde O que Gau regard de lamefme O.

’ €GO
PROPOSITION IX.

Zes grandeurs qui ont vne mefme raifin. & e mefme grandear,
j‘gt ;gale: entre elles:¢o les gradeurs anfquelles wne mefme

amefme raifon, font egales.

Si O efti C comme Bile mefme C, O & B ferom

egales.Etfi Ceftd O comme la mefme C eft 4 Bjicel-

Jes O & B feront egales. [ :
PROPOSITION X o.an

Des rdmlmr:Aqui ont raifon d one me[me grandeur,celle qui 4
" plws grande rajfineft laplus grande. Et la grandeur & la.
quelle L mefme aurd plus grande raifon fera laplus petite,

’Si O eftplus grande au regard de C que Bau regard

delamefme C, O feraplus grande que B. Erfilamef-

me C cftplos grande auregard de B que au regard de

O, B fera plus petite que O

. PROPOSITION X1, 0CB

Les rasfons qu font de mefme 4 wne, fons de mefme entre elles.

Sl laraifonde H i B eft comme cellede CazZ :
& ficelle de GA0 eft comme lamefede Cd '

Z:Les raifons de HiB, & de Ga O feront de [

mefme. ’ : ,

L g

HEGO ¢z
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, ' B. Dont s'enfityura que B fera pl’us grande que D, par e B C
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PROPOSITION XIL _

_Sitant de gmndeurs quw'en voudra ont propertion , comme Pune
des antecedentes fera a vne des confequentes,|

ainfi feront toutes les antecedentes & toutes les {

'

confequentes.

SI laraifonde B4 F eftcommedeCi G, & O 4
H; les trois antecedentes conjoindtementBCO B € 0 FG H
feront aux confequentés conjoin&tement comm B d F.

PROPOSITION XIIL

53 L4 premiere a lafeconde a mefme vaifon que la troifiefme & la
quatriefme , ¢ la trotfiefme & plus grande rasfona la qua-
triefme, que la cinquieme i la fixiefme: la premiere aufSr au-
raplus granderasfon a lafeconde que la anquiefme ala fi-

xiefme,

SOit G premiere dla feconde B cdmela troifiefme
€ dla quatriefme D, & que lasaifon de Cd D
foit plus grande que celle de Ia cinquiefme Halafi-
" xiefme F. Dautat queles rafons de G B,& C D font X
demefme,& que la raifonde Cd Deft plus grande

quecelle de HaF,il senfuiura que la raifonde Gi ¢ B CD HF

B feraauffi plus grande que la mefime de Hd F parlavx.deceliure.
PROPOSITION XIIIL

83 la premiere a mefme rasfon 3 la feconde que la troifiefme i le

quatrie[me, ¢ que la premiere fost plus grande que la tros-
Soefme, la feconde anfls fera plus grande quelu quatricfme: ¢
fi egale, egale; ¢ fi plus petite, plus petsse. -
OitG i Bcomme Cd D. Si Geft plus grande que I .
SC;B fera plus grande que D Car puis que G eft plus .
grande que € clle aura donc plus grande raifon a‘B'
que la mefine Cparlas. de celyure; Mais commie Gi B
*ainfi C4 D: C aura donc plus grande raifon 4 D.qued |-

E

L (
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3, pavtiedelaso. ceie hure Etfilapremiere eft pluspetite, la qua
triefme fera auffi plus pet.ite, & fi cgale, egale par les mefes rai-

fons.
PROPOSITION XV.

Les grandeurs qui [ont mefmes parties des lewrs equemsltiplices,
ont vne mefmeraifon prifes comme elles fe refpondent mutuel-
Lement.

SOitK L partie deK O& B H partiede BC & queOK ¢3- [R
tienne autant de foisK i ,comme « B contient de fois B
B H. Dautant qu'ilfe pent dire zinfi, comme K L Pvne des;,
antccedentes eftd.B- H Fvne des confequentes | ainfi font H
toures les antecedentes, fcauoir O K a toutes les confe-
quentes C B, par la12. de cefluy. Ils'enfuyura que comme
OKiCgamfiLKiHB, i o<

RPOPOSITION XVL

51 qudtré gnmdmrs [ont proportionnelles, elles le Jeront anfli
: entreelles l'vne apres bautre,

QOitO d Bcomme G C. Dautant que par la 12, de ,
celiure toutes les antecedentes font 4 toutes les confe-| -

quentes comme I'vne des antecedentes d I'vne des confe-
quentes:foit changél'ordre en cefte forte:comme O pre- [
-miere eftd B j.ainfi Ga.eftaC 4. Lors O & Gferontan g § ¢ ¢
tecedentes & B C confequentes. Les antecedentes en-

femble O G feront anx confequentes enfemble B C comme O eft
#BouGaC.OferadoncaG comme Ba C. Et par confequent
feront (par raifon changee)proportionnelles en cefte forte, cdme
OcftaB,aini Gi C, &comme O cftdiGainfiBiC.

PROPOSITION XVIL

St les gr.erurs compofees font proportionnelles, scelles diwsfees fe.
- ront anffy proportionnelles, - -
S Oientles grandeurs compofées {cauoir H B compofee de HK,

KB, & CO compofee de CZ,Z O, &foit comme la toute:
KB afa partic BK ainfi la toute C O afa partic O Z.Te dy que HK




) ronionncﬂes,feronc de mefme cftant divifees. Comme
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ctiKBcomme CZi ZO. Car fi laligne CO n'eft B
coupee au point Z en mefme propottion que H B, (oit e
en vn autre s'il eft poffible cGme en G:lors les deux ante-
cedentes conjointement(c’eft ddire H B ) auront telle
raifon aux confequentes conjoin&ement(C O Jcomme
B KO G. Maislatoute H B cft pofecd BK commela.
toute C O 4O Z: & par la precedente, comme HBA O ;¢
CainfiBK 40 Z:donts'enfuyuraque O Z fera egale
40 G (Ceft adirela partie antout) ce qui eft-abfurde. sidone
Ies grandenrs compof ees, zrc.

£
G -

PROPOSITION XVIIL
81 les grandeurs duusfees fonr proportionnelles, icelles com-
pofees [eront anfs: pro(fortiqnne/le:. o ‘
SOicnt quelques grandeurs dinifces & proportion- s
nellescomme H B, & CO diuifecsen P, K : & foit
comme H ra PBainiCKaKo. Iedyqueicelles

compofeesfontcomme HBaHP,ainfic 0 a CK.SET R
n'eftainfi foit sl eft poflible H Ba H P.comme CO 4 ¢
vae plus grande que C K, c’eftd fgauoir € G. D'autant”

ue les grandens chpofecs H 8 A HP font comme C O

aGG: icglles par lapmedmr eftant divifees HBAH » Bo
feront comme C 0 a CG. Mais comme H 84 H P ainfi a eftd
fuppofee C 0 4 C K:ils’enfuyuroit donc que comme CO 4 C
Kainfi C 0 i CG, & quela partie C K feroit egale au tout C -
G, ce qui eft abfurde. $3doar, z7e. b :

. .PROPOSITION XIX.
St le tout eft an tous comme le retranche au retranche , lg refle
- fera tmﬁi au refte comme fe fout an tour. )
Oiegt deux grandeurs HB, CO. & comme HB H ¢
eft 8 C O, ainfi foitla retranchee H P 4 laretrichee
CK.Iedy quelareftce PBeftdlareftee KO commepf | ¢
HBaicC 0. Dautant que lés quatrelignes HB, Co, .

" HP,CK, font proportionnellcs, il fcra comme HB 2

HPainfi CO a C K parlaé, decelinre. Parla17. dece

mefine ces mefimes grandeurs ainfi compofces & pro- g

ctout H B eftautour C g, ainfi doncfera I'oftee d Toftee, &
lareftee d lareftee,
E iijj
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PROPOSITION XX,

Sily atant de grandeurs qwon voudra, ¢5° autres grandeuss
en me[me nombre,les dewx prifes en mefme rasfon : ¢ que
enrasfon egale aux premieres la premere fosr plus grande
queladerniere: aux [econdes grandenrs aufS la premaere fe-
ra plus gmnde que la dermereier fi egale, egale; o f
mondre, mondre.

S‘Oxent trois grandeurs H B C, & antres trois
grandeurs G O°'F ayansiatfonlvne alautrede

deux en deux, fganoir comme H eftd B,ainfiG a

O, & comme B i C ainfi 04 F. D'antantquepar |

Ja8. de celiure Ha plus grande raifon a B que G

dlamcfme B (H eftant {uppofce plus grande que yp¢ ¢ 6 F

C) &fgue patla raifon conuertie comme Celta

B, ainfi |

G fera plus grande que F. Etfi H eftegaled C,G fera cgalea F,

&l Plus petite, plus petite. )

-~ PROPOSITION XXIL -

&ily a trois grandeurs, ¢ auwtans dantres prifes de dens: en

~ dewx en mefme rasfon, ¢ que lewr proportsan foit fans ordre,

o que enraifonegale la premiere fort plus grande que la
tro-fiefme , la quasrieime aufSs fera plus grande que la fi-
xtefme: ¢ fi eqale, egale; ;5 mosndre, mondre,

SOicnt trois grandeurs H B G, & autres trois |
grandeurs CF 7. & foit comme Ha B, ainfi

FiZ,&commeBd G ainfiCa F prifesde deux [ [

)

endeux, Silapremicre H eft plus grande que la
wroificfme G,la quattiefme C fera aulli plus gran-
de quelafixiefme Z. Dautant que G efk plus pe-
tite que H elleaura moindre raifon iBque Ha
lamefme B. Or par laraifon conuertic,comms Ga Bainfi F 4
C, La raifon donc de F4 C feramoindrequede Fd Z ( eftane
celle-cy demefme dlaraifpnde Ha B. Dont senfuyura que la
" 4. Cferaplusgride quela 6. Z. rar mefmes raifons on demon-
frerafilarn eﬁ egale ou plus petite, laurge eftre demefme,

HBGCFZ

Fd0,& commeB4 H, ainfi 0 4 G: il s'enfuyura que

e
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PROPOSITION XXIL

Sily atant de gmndmrs qu'on voudra ¢ autant drautres,
prifes de dews en deux: en mefme rasfen , & que la propor-
tion d'scelles fort [elon ordre , icelles en rasfon egale  feront
proportsonnelles,

S Oicent quelques grandeurs H B G, & autant

draugres grandeurs © F Z proportionnelles

de deux en deux, comine H 3 B-ainfi O4 F, p
commeBaGainfifFdZ SiHn'eft 4G com-

me O 4 Z: {oit aux antecedentes adjouftee vne [
quatriefme 1, & foit comme HaBainfi GiL: RBG[ 0 FZ L
Lors les quatre feront proportionnelles, & mefme en raifon
changéc par la16. de ceiwre Hferadonc d G comme B4 . Soit
maintenant aux confequentes adjouftee L, & foit comme O 4
F,ainfi Zd L parla mefme 16 O {ferad Z cdme F 4 L:or les quatre
antecedentes {ont en mefme ordre & proportion que les con-
fequentes par I'hypothefe: H fera doncd G comme OdZ.

PROPOSITION XXIIL

S'ily atross grandeyrs ¢ antant d'autres gmndmrr prifes de
deus: en dews: en mefime rasfon, ¢ que ls. proportion d'scel-
les fost fansordre, scelles en raifen egale feront proportion-
nelles,

SOicnt trois grandeurs O P F & trois antres
grandeurs K H B, & foic leur proportion
perturbee  ou meflee , fcauoir, comme :
O 4d PainfiHiB, & comme PaF, ainfi Ka

H. SiK n'cft B comme 0 4 P foir pofee la | [
grandcurC, & foircomme P4 F ainfi B4 C.K

feradoncd H comme B d C, & ces quatre f¢rot® PF XHEBC
propostionnelles, & par confequent comme KB, ainfiHi C
parlon6. deccliure, or H eftd Ccomme O4F jarle conflruction,
K feradonca B commeO4F,
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PROPOSITION XXIIIL
83 le premier au fecond amefme rasfon que le troific/me au qua-
triefme, ¢ que le cinqurelme ast mefme raifon au fecond,
que le ficie[me au quatriefme, aufis le premuer ¢ cinquief-
me enfemble auront mefme rasfon an fecond,que le trosfic/me
¢ fixse[me enfemble au quatrielme,
SOit la premiere grandeur CO idla feconde % P
B,comme jarroifiefme L N dla qua:ricfme-
S, & la cinquiefme O F 4 la mefme B,commy 0 N
la fixicfme N P4 la quatriefme S: Iedy que la | |
compofecde la . & ¢. {gauoir C F éftdlaa.
B comme la3. & 6. fauoir L Pd la4. 8. Ce [
qui fe cognoiftra en adjouftantaux anteceden- € XBG L KSH
tesla grandeur G egaled O F, & aux confequentes H cgale d
. NP. Carcomme COdB,ainfi LINAS, & comme Bag ipar
conuerfion de raifon) ainfi S 4 H. Maintcoant C ¢ a G fera
comme L N d H par laza. dece lure, Mais par la 18. eftans com-
pofees elles feront comme FCa CO,ainfi PLd L N. Soic de-
rechefadjouftec I (egale 4 C O)entre la premiere & feconde, &
-_entrelay & 4.K cga%ea‘ LN. Lorscomme FCal,ainfiPL4
. "aK,& commelaBainfiK aS. Etparla11 lacompoflce F C
feraa Beommela compofee PL a5,

. PROPOSITION X X¥. )
St quatre grandears font proportionnelles , s plus gmnde ¢ la
0 plus petite font plus gr;mdes que les dewx: antres.

, SOic_nt quatre grandeurs proportionnelles comme =

DH B4 G Dainfi P4 Z,Soit H B laplus grande,de _
laquelle foit oftée HT egale 4P, & de GDioit ,
ofté Glegale'd Z. Itfera comme HBd H T ainfi ~ | |4

~ GDaGIL &parlaig, de c?hurc lareftée TB Al I
.. Difera de mcffnc. T B fera donc plus grande quel [
D. Soitde T Bcouppee T Cegale i ID. Matnte= 3 & L2
pant H C contient P & [ D: les grandeurs donc |
HC & Z font. egales 4 P& GD. Que fi CB eft adjouitee,
lagrandeur HB & Z feront plus grandes que GD & }; '

Fin pv CingviesMme Livre,
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Portier, CHEVAL IER,
Baron de Trefmes, &c.

O N ST E ¥ R, neme voyat autre moyen
en main powr accomplir la promeffe
dont 16 vous fuss oblige : i aime micux:
fduouér ladebee par ce petit eferit que
/é%‘ ie vous offre , que den diferer la re-
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§ e 10 X ; ?
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meilleur [eryuce: Te [ay aufSi que les efbrits generewx comme le
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ReceueX done ce liuret, [i ce n'eft pour o merite, aso moins pour

le fuset gu'sl traste, dont vous wefbes morns curienx: que ie fuis
7 feray toute ma vie defireux: demeurer, \
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Voftre humble & affe@ionné feruiteus
I. ERRARD, ‘



LE SIXIESME LIVRE DES
ELEMENS DEVCLIDE.

DEFINITIONS.

Es figures re@ilignes femblables
) 8, A sot celles qui ont les angles eganx
S b 20X angles va chacun au fien, & les
R “ coftez au long des angles egaux
2 @7\[& {’C proportionpaux.
c 8" Les figures reciproques font cel-
les quand en P'vne & ¢n l'autre les antecedents &
confequents font en certaine raifon,
3. Vne ligne droice! eft dinifee entre les deux ex-
tremes, c’elt 2 dire pat lamoyenne & extreme raifon,
quand la toute et auplus grand fegment, commele
plusgrand fegmentau moindre.
4. Lahauteur d'vnjchacunc figure, cftla perpendi-
culaire procedant du foromet dela figure fur la bafe.
- §. Laraifon des raifons fe dit eftee , quand les quan-
- titez des raifons multiplices entre elles produifent
quelque raifon. '
6. Va parallelogramme eft dit deffaillir & manquer
d'efpece A vn pirallelogramme femblable donné,
quandileft appliqué? quelque ligne droidte qu'’il
nela peut ocuper entierement,& 'y trouue de defaut
vn parallelogramme femblable2 vn parallelogrime
donné: Erexceder d'efpece eft quand il excede lali-

4 \

gne d>vn parallelogramme femblable a celuy donné. -

PROPOSITION I
" Les trimfles ©* parallelogrammes qus font fous vne mefme
anteur, font 'vn a Pautre comme lenrs bafes.

e
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Oient premicrement les criangles C GD & E & T
SD G Hfurles bafes CD, D H & en mefme
hauteur D G. ic dy que I'vn des triangles H G il
Deftilautre C G Dcémelabafe H D ala ba-
fe C D:Car foientles deux bafes coupées ega-
lementenX, I & tirdes G K,G 1. céme la bafe
DlcftilabaleD H ( fgauoirlamoitieaurout) ¢ x p 1 H
ainfiD K eft3D C,paria18.5.OrcdmeD Idl .
H &D KK C,ainfile trianglc IGDAIGH &K GD aKG
Cparls 18.1. & compofez, come le triangle H G D au triangle I
G D, ainfile triangle C G Dauwiangle K G D parla18. 5.1211 eft
la mefme raifondelabafe H D dlabafe DI,ouCD4dD K. tel-
lementdonc quepaeria 32 ¢ 16. 5. comele premier triangle ou
grandeur H G D 4 l'autre triangle ou grandeur CG D, ainfi I
GD3iKGD, qu'eftlamefmeraifon desbafes HD 4 C D,come
ild efté monftré, il fera de mefine des parallelo grimesL GD H-
& B G D C doubles aux triangles.Refulte que les srisngles & parel-
lelogrames fur bafas egales fon ti'vis @V antre comme leur hawiewr,
PROPOSITION 1L
Sienvn triangleon fuict vne liﬁne drostte parallele 4 L'vn des
coffeZelle coupperales cofteX du triangle praport;b'mllemmr.
Et fi les cofte] d’vn triangle font coupeX proportic nellement,
. laligne droitie menée par les feclions fera parallele 4 Vausre
cofté do triangle. o
SOit an uianéc H GFtiréelaligne B D paralleled X
G F, & foicnt iointes D G,BF :les deux triangles
BD G & DB F feront egaux eftans fur mefme bafe
BD, & entre mefmes paralleles par ls 37. 1. commey)
doncle triangle H D B au triangl¢ B-F B ainfi1a bafe
H D,d labale DF (car ils font en mefme hauteur.)¢ = ¥
& commeletriangle H B D ay wriangle BGD ainfiHB4B G
par la precedente, il senfiiura donc parla7.5. que HD fera 2 D
FeommeHBaBG. ‘ o
Pourla feconde partie, foient fuppofez les coftez HF ,H G
couppezen B & D Propottionncllcment. d'autant que le tridgle
H B D a mefme raifon autriangle B D G queautriangle DB F
(laquelle eft commecHBAB G, ou HDaDFj il s'enfuyura
parle .. quelestriangles BD G & D B F ferGe egaux. & pouzce
qu'ils font fur yne melme bafe, ils feront auffi enrre mefmes pa-
tallcics pra la 39.1.B D fera donc parcllele dGF,




Eremens pEveting.

. PROPOSITIONIIL
8ibangle dvun triangle eft couppé en deux: egalement par vne
Ligne droicie laquelle couppe aufis La bafe : les fegments de s
bafe auront rasfon lun a Cautre comme les deux autres co-
JeTdu triangle: ¢ i les preces de la bafe ont telle tasfon
bunea Lautre comme les tyx‘e’{, la ligne dreitte qui tombe
du fimmet 4 la fection de la bafe couppe Vangle en deux ega-
lement, ,
SOit le triangle H B G duquel fangle H foit coupé
en deux egalementpar ls 9.ds 1. par la ligne' droi-
&e H D laquelle coupe la bafe en D.Iec dy queB D
atcllerafonaD G que le cofté B Hau cofté¢ H G.
Soitmenéedu point Gla ligne G F paralleled D H
& iointe H F. dautant que laligne droite B Ftombe 3 » &
fur deux paralleles, elle feralangle BH D egal 2l'angle B F G.
Comme auffi la ligne H G rombant fut les mefme fera les
angles alternes H GF,& D H G cgaux parle 29. 1.Lesdeux doe
HE G&F GHlerontegaurauxdeux BHD & D H G, & par
confequent I'vn abautre (car BH D & D H G font egaux par
.Thypothefe ) letriangle HF Gfera donc ifofeeleparia 6.1. done
s'enfuyura par la precedente (d'autant quau tiangle F B G la
ligne H D cftparallele d F G) comme {eralaligne BH 4 H F
(ouHG fon egale)ainfi fera lapartic de labafe B D alautre
“partie-D G. :
Pour lafeconde partie de cefte propofition. SiBDctdiD G
- comme B H i H G, foient difpofées B F & F G commeila efté
di¢t.Dautant quecomme BDdD G aini BHa H F paria pre.
- cedente 8¢ BH a H G par Lhypothye. Ils'enfuynraque HF & HG
ferontegalesparla 7.5 & queles angles HF G & H G Ffe-
ront egaux parle 1. Mais parla z9.r.les angles BHD & DH G
fontecaux aug deux HF G,H GF vn chacun zu fien, ceux-la
" doncferont egaux enfemble. & par ainfi angle H du wiangle
B H Gfera coupé en deux egalement.
PROPOSITION LIIIL

Des triangles equiangles les cofleX qui fons an long des angles.

egaux font proporsionnans , & cenx qus font fubtendus
. angles egans it en mefme 141fon,

A

NN e Y
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‘ SOicnt les triangles equiangles H8 G & D GF z
,} ayans les angles egaux {gauoir HBGADGF,B H
GiGDF,& B GB 4D FG. ledyque leurs coftez "

font proportionnaux , fcavoir comme Hg 2 DG D,
ainfiBG 4 G F, & comme H G D F quifont fub-

" tendus aux angles egaux. Soitdutrangle DFG (ouF 6 B
d'va femblablement defcrit) mis le cofté F G direétement au
bout de laligne B G. D'autamt que les anﬁlcs DGF,HBG
fontegaux,leslignes D >, H B ferontparalleles parla 2 1. com-
meauffi feront ¥ D, G H (cftans les angles DFG,HG B egaux)
Soitparfait ie parallclogramme H GD Z, les lignes F%), D
Z Jferont iointes direétement ;aria 30.1 comme ferontauflt
BH,H Z. Ordautant quwau triangle Fz3 la ligne D G eft

arallele 2 Z B, il senfuynsa par la 2. de ce bure que comme
§D 3DZ (oud GH fon epale)ainfi G iGB. Semblable-
ment pource queG H eft parallele AF 2:BG ferad GFcomme
BH4H 2 (ou DG fonegale) & commeBGaGF ainfiZD ou
HGfon cgale)a DF. ‘

PROPOSITION V.

Sidenx m'mgle: ont les cofteq pro portic naux ils feront equian-’

gle.c , ¢ auront les Mgle: eganx Jows l«ﬁuds les ﬂgﬂf(dl
melme rasfon feront fubtendws, ‘
SOicnt deux triangles HB G, D FZ ayans les

H D
coftez proportionnaux fgauoir comme HB 4 ~
BGainliDFaF 7 & comme HGiGBainfiDz
AZ¥, & comme HBaH Gainfi DFa D 2. S'ils, F(AZ
s

ne font equiangles foit fur ia ligne Z F aupoint

F defcric vnangle egal 4 B, & au point2defcrit va'

anFlc egal 3 G:ileft cuident” que le troificfne angle ¥ fera e-
gala H come on peus vecucillin deln 32 du 1. Les triangles d6e RpG &
I'F z{ont equiangles, ¢ par la precedeme les coftes ag long des
angles ¢gaux H & I feront proportionnaur Hp 3 H Gcome 1 F
412, & HBiBGcomme 1FaFz, & HGA GB commeIZ 3
Z F. Maislescoftezdu triangle DFz fom pofez de mefme:
D F fera donc egale EF Yparlas . & D23zl Ersenfuyura
par 14 8. du premser queles deux triangles DF2& IFz ferone
egaux & equiangles,& par confequent D F zequiangle A H B G
paclar. C.S, Sidoncdenxsriangles, ere, . :

Fi
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PROPOSITION VI
85 deux triangles ont vne angle egal alangle, ¢~ les coffe an
lmg des 4ngle; egAE ProportionnAwY , scenx m'angle, fe-
ront equimgle:, ¢ auront les 4ngles cganx Joss lefquels les
cofteT de mefme rasfon (ont fubrendus.

Oient deux triangles HBG, D F-Z ayans les

X D
angles H 8 D egaux, &lescoftez HBAHG
comme DFa Dz Iedy quel'angleBeftegal
F&Gaz. Carfoi furla ligne FZau pointF r{—%
deferit vo angle egald B, & au point Zvn angle :
* G

egal 3 G, ileft euident que l'autre angle I fera

cgald H cimeon peat recueillir dela 33 1.8 que le

wrangle FZ1fera equiangle au triangle HB G, & aurontles co-
ftez proportionnaux par la 4. deceliure,comme H Ba B G ainfi
1FiFz &commeH GaGBainfi 1z 3 ZzF. Mais L triangle
D F 2 ales deux coftez pofez de mefme, fgauoir comme D F 3
DzainfiHpa HG(ou F1a12)il s'enfuyura donc por ls 7. du
s.que DF, D zfcront egales al F& [ Z: &labafe F zcftant
communceles triangles feront equiangles parlas. 1.

PROPOSITION VIL
8¢ dewx triangles ont vn angle egal a Langle, ¢ les cofteX an
long des autres 4ngle: propertionnainx: Pondecesautres
4ngla: moindre ou non moindre qu'vn drort :iceux triang les
Jeront equiangles, <7 awront les nnglesegmx, au long def-
- quels les cofte feront proportionnanx. :

. S Oient deix triangles HBG & D F 2 ayans l'an-

angles G & z {6it I'vn ou l'auwrc premicrement

D
gle H cgal al'angle D, & l¢s coftez proportion- b
naux quifontaulong desautresangles B & F, ¢'cft
afcauoir HB 3 BG comme D Fa F 2. Etdesautres 1
)
¢ B

- moindre qu'vn droit. Siles deux trianglesnefont

equiangles & n'ontles angles (aulong des coftez ¥
ptoportionnaux) egaux,fottfait au point fur laligne H g (au
cas que B foit fupofé plus grand que F) vRangle egala F comme

HBI. Dautant que 'angle H eft egal 3 Tangle D & langle H .

813 F, il s'enfiyura que le troifiefme H IB fera egal 4 Z comme
enp.usrecucillir de lo 32 1, comme done D F a Fz,amfi fera H B2
T ' B par

PR~ - -
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B 1 par b 42 dece linre. Maiscomme D FiF Z,ainflaeftéH B4
BG, & apres comme HB 3Bl ainfiaclté HBABG. Leslignes
donc B1,B G font egales parla 9du 5 & auront les anples
fur la bafe egaux par la 4« 1. & moindres que deux droiéts. par
la17 dur. & B | G cftant moindre quvn droi&, 'autre angle
H I B fera plus grand qu'vn droi€t par ls 13 du1 Maisilacfté
monftré egal 3 Z pofé moindre qwvn droi& , cc quine fc peut
faire : H BG e fera done ny plus grand ny plus pett que DF%
& feront par confequentegaus. Sccond:ment foitpolél'vn ou
Pautre dv G & Z n'citre moindre qu'vn droit,fi Fangle HBGneft
cgal A Ffoit fuppofé 8 plus grand, & comme deuantfoit HB [
e%ala F. L'autrc angl. BY Hfera cgal ' 2. & final:mentlesan-
glesBIG& BGI ferontcgaux: mais BG1 o'eft point moindre
quvn droiét parlafupofinion: Les deux ang s déc dutriangle
ne {eront moindres que devx droiéts, contr. ce quia efté mon-
ftré enla 17. 1. ce quicitablurde. En quelque fagon qu- ¢ foit
doncl-s angles B & F (au long dchuc?s font les coftez propor-
tionnaux){ont -gaux: & par conf-quent s triangles cquiangl¢s.
. PROPOSITION Vil
Side Langle droét d'vn triangle reCtangle on tire vne perpen-
dicnlare fur la bafe, les triangles anlong de la perpendscu-
Laire font [emblables au tout ¢ entr'eux.
Oit l¢ triangle rectangle HBG ayant I'angle gy
H droit,duquel foit uree la perpendiculaire
HD fur la baf: 8 G. Dautanc que du wriangle
HB DlesdeuxanglesHB D & HD B font -gaux
auxdcux angles BG & BH Gdu grand triangl. B g
prqnofe’, il £ nfuyura queletroificfme anglc‘B HD fira agalat
troifiefme angle G. & par ainfi I triapgle BHD {ira cquiangle &
{fcmblable autout BH G. §- mblablem nefe demonfircrale mef=
medelautre triangle n D G, fidon: di Langle, z7e,

L P'ROPOSITION IX,
D’vne ligne droite propolee conper une certane Pdm} ordonee.

SQ itla ligne droicte propofée , HB dc laquelle H
i faut couper va« certaine partic cdme pour »
cxéple vae troifi fme partie, {oit iointe yne au- 2

tre ligne droit- au point H c6 me B,G fur laquelle

foiet marquécs autdt de pardes quon d- fir fca-

uoir trois, 'vne dchucﬁes partics foit H D: av G . B

point D foic mence Dz paralicle a B, icclle L z coupperales
F



Eremens pEvcripy,
coftez propotionncllemér par le 2. deceli. tellem ntque comme
GDaDHainfi B Z4ZH,& compofecs comme GHd H D ainft
B Ha HZ par la13 g.ilfenfuyura donc queH Z ferala troifief~
me partiedclaligneHB, : »
PROPOSITION X.
Coupper ﬁmbl«blemmt une lrgrzc drastle non couppee comme
) vne llgne'drotc‘?e couppee propoee,
SOit laligne non coupec H B, & lalignc cou- . =
Jpee propolee L C. & foit H D egalealapre- p/\ o,
miere piceg, D Fa la feconde,F G a la troifief- '
me Soient tirees GB & F1,D Z parallelesd G
B.foit encor mence D K parallele 4, H.B qpi:
fermera les parallelogrammes DI T B, Or 6 X B
come GFaFDainfi K Td TDpwlar, decelinre (Ceftd dire
B 1alZleursegalesparla 344dn1.) Et puis que D Z eft parallele
a GBecommeeltGDa D Hpinft BZ4Z H. parain 1laligne
H B elt couppec en mefme raifon que H G ou L C propofee.

PROPOSITION X1

F, 1

A deux Lignes drostes donees trouner la troifieme pportionelle,
=

SOiemles deax lignes donnegs H B,H G difpofces
enlangle H. foittiree G B,& prolongee H Ben D
en forteque B Dfoitegale 3 H G, au po}ntD {foit me- ¢ B
nee D F parallele 3B G & faite lafigne H GF. 1left
euident par lazde ce liur que comme HBABD ainfi
HGaF. MaisH G& BD font egales : il feradone x
comme H BaH G,ainfi HG 3G F3. ligne proportionnelle.
PROPOSITION XILI-
A trou lign‘es droittes donnces trouner la quatriefme
proprtionnelle.

SOientIcs troislignes donnees HG B Soiée.. »

D

deuxlignes droi@tes D F, & D Z faifans vn
angleen D, &% foit D T egale 4 H,T Z egale aB,
& D egaled . foit tiree T I & mencelapa- T
rallele Z F par baz. deceliuve comme D T (creft
ddire )3T Z (celt adire Byainfi DI (ou G g
fonegale) 3 1 F,laquelle {era par ce moyen la
quatrie(me ligne proportionncile. :
PROPOSITION XIIL

" F

- A dew Lignes droites donees trosucr la moyéne propertionclle.

!

il
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30ient les deux lignes droictes propofees , »
v S'H B, B G mifes direGement,& furla toute -
H G foicdefcritvn demy cercle HD G, & au
oint B foit fai¢ela perpendiculaire BD, & L
toinctes H D, D G: Le triangle HD G [cxl'a‘ : B G
re@angle arlejr. du 3 Ecpuis que de Fangle droict D tombe
furlabafe la perpendiculaire D B, ic Il: fai&t d.ux triangles e-
quiangles parla8 dece lure, Et par confequent proportionnaux
f4 (4 4 1 m fne. Tellement donc'gte comme H B 2 BD amnfila
mefme B D({qui eft cdmuncaux d¢ux triangles)a B G. donts'en~
fuyura que D B fera moy. nne praportionniclle entre HB & B G.
""PROPOSITION XI1IIL
Des parallelsgrymmes egaux quiont vn angle egal a Pangle,
. Les.cofteuay bong des anples ogaux font reciproques. .Et los
. 1;4rallelog+anime: qm ont Un 4‘7‘gle egdl al cmgle,(y-’ les co-
o ‘jfé‘(km lo?;g' des dngles egaux rec'tpraque's Jont zm_[s’z egaux.
» 'SOicnt les parallelogrammes cgaux HB, BG . D[
ayants langle egal 4 l'angle f¢auoit DB Z 2
+ 1B F,ie dy quele cofté D B au coftéBFeftre- L__B! 17
ciproquemcnt comme I B3 6 Z. Soit mis [Bdi- |
reGtementauec B Z: Pautre D B fera auffi directe- g
m-ntaucc B F(carles angles fontau fommert.jfoic - . .
faict1. garallcl'ogrammc ZF. corim: le parallclogramme H B
au paralldlogramme Z F, ainfil'autre BGaumelme ZF par <7
§» Maiscome HB 1z Fainfila lign:droicte D BAB F -par ls 1.
di: 6. Etcomme BG « zFainfi I B2 BZ par I mefimi carilsfont
‘Fyn 3 lautre comme leurs bafes. Donc parlar.du’s comme
lescoftez D B A BF, ainfi rcciproquemér I B a B Z: t:Bement que
fynant laz definition du 6, lcs paralejogranimes font recipro-
ques - & leurs coftez. LT
Semblablement fe demonftrerala feconde partie; cleft d-fga-
uoir files coftez D B a B Ffour réciproquement.comme 1B 4.
B Z les parallelogrammes H B, 8 G,!l;ront egaux. Dautantque
(pdr. lhypothefe) c'elt vne mefme raifon DBABF, que BY
4Bz ¢lle fera de mefme des parallelogrammes H B2 ZF, que
B'Gau mefme Z F parlé1 dn 6. Iceux donc HB& B G feront
egavxparlagdug. _ :

. PROPOSITION XV. :
Des triangles egaux ayans vn angleegal & Langle, les cofteX
an long des angles egaux font vacsproques. “Et les triangles
F ij
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wyans up angle egal 4 Langle, ¢ les cofteT am long des -an-

. gles eganx reciprogues, font aufss egaux. Ce
Soicnt deux triangles egaux HBG & HDF B D
»Jdayisles angles BH G & D HF egauxau fom-
met H. Iedy queleurs coftez aulong des angles
egaux font reciproques comme GH 4 HD,
amnfi F H 4 H B. Puis quelesangles {ont difpofez @
au fommet.B H, H F feront dicetement cu&mbl;,commc aufli
G H D: les riangles donc 8 B B, & D B H eftans en vne mef-
me hauteur feront vn 3 I'autre comme leurs bafesGH i B D.
Semblablement lestrianglesF D H, & le Mefine D BH eftans
en mefme hautenr feronrd'vn § Fautre commie Jeurs bafes F H 4

~H B par laa.du 6. Mais par phypethefe H G B & HFD font egaux

& ontync mefmeraifon 3 vonmelme BD.H:- parlaz. 5. lesli-

gnes droictes donc GHd HD & F H4 H B ayans vne mefime -

raifon que les tridgles aurdauffila mefme entr elles parfe 11 g,
Alternement donc les lignes feront proportionnelles G Ha H
D, comme F H 4 H B parla 2 definitsondecelinre, S,

Pour la fecorde partic foient les triangles predits ayans langle

'egalaf; langle, & les coftez reciproques, ie dz iceux triangles cf-

tr¢ egaux. Dautant que ceft vne mefme raifon GH 3 H D que
FHaH R, & come G H1 H Diainfile triangle H B G au trian-
gle HBD, & comme F Ha H B,ainfi femblablement le triangle
H D F aumefmetriangle H DB, ce feravne mefmeraifon du
triangle H B Gau triangle H D B,que du mefme H D Faumef2
me HD B, Lestiangles donc ainfi propofez ferontegapx par
dag. i g, e ’ i i
e PROPOSITION XVIL

Si quatre lignes font pro fart/ohne/le: , lerettangle compris des .

deux extremes eff 3(4 a celuy compris des moyennes. Et file”
reitangle compris des dedx extremes eft egal & celuy compris
des moyennes les quatre lignes feront proportionnelles.
g Oientquatre lignes. pr&portionncllcs HaG,come
¥BaD. I¢ dyque lere@angle compris fous les plus
gride & plus petite qui sotles extremes B & G,eft egal’
au re@angle compris des moyennes H & D. Soit faict
de B & G vn redtangle, & de H & D vn autre rc&éﬁlé. T
Dautant que de ces deux parallelogrammes les coftez
fontreciproques Ha G c6me B 2 D iceux font egaur pa” la 14.6.
Pourla feconde partic files parallelogrammes font cgauxils

1

-
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surontles coftez reciproques, & feront comme Hd G,ainfiBa
D.parla mefme14 dus. »

P ROPOSITION XVIL _
54 trois lignes font proportionnelles, le reftangle compris des ex-
tremes eft egal au quarré il de la moyenne. Et fi lere~
étangle compris des extremes eft egal aw quarre de la moyen-
ne, 1celles trou Lignes feront proportionnelles.

SOiEnt trois lignes proportionnelles propofees [~ |g
H, B, D,fcauoircomme M d BainfiBa D:& de | o
H & D foit faic vn re@angle,, & de B vn quarré, D

Iedy quelere@angle eft cgal au quarré, Car puis

que qucﬂ egald B,gil fera c%)mmeqﬂ aB,ainfiCd B
D:les quatre (eront donc proportionnelles H,B,C,
D; maisle reCtangle des extiremes eft egal au reangle des
moyennes, par la pre-edente, quieftle quarréde B moyenne.

_ Etfilercétangle H D eft egal au quarré dela moyenne B:les
lignes H, B, C, D feront proportionnelles par Lprecedense, Mais
dautant que B & Cfont egales,H fera iBcomme Ba D,

PROPOSITION XVIIL

Sur une ligne droréte donnee deferire ne figure refhiligne fem-

blablement pofee & vne autre figure retisligne donnee,
'SOit laligne droite donnee HB, fur laquelleil i B
Jfaut femblablement deferire vne figure redi--
ligne femblablement pofecila figure donnee C
D L. Soient premierement fubtendus tous les
angles par quelques lignes droictes,fcanoir enre. € D
{'ohumg lafigure en tridgles, comme CD L,CLF. E
‘Au point i farla ligne HB {oit fai® vn angleegal ¥ b
3 €D+, cOme BH G par la 23.dwn & au point B vn angle egal 3
D comme B. Le troffiefme H 1 B fera egal autroifiefme CL D
comme onpeut recteillir dela 32 du 1. Le triangle d5c HB I fera
cquianglean triangle C D L & [emblablemét deferic: & comme
D Lan/lainfi CDaHp porde 4 v 6. Maintenant furlaligne
droifte H Ffoit femblablement defcrit le triangle H G I equian-

1 4

glea'C FL: dantit que des deux angles BH L, & 1 H G font egaux

wux deux apgles D CL & L CF,letout fera cgal au tourBH G
iD C FifemblablementB1G i D L F comine auffi GiF. CL
‘:cfadoncéﬂl comme DLaBl:maisCLaHIeftcdmeD C
3BH. D C4BH feradonccomme D LiB1au longdes angles

_-€gaux. Semblablement {c demonfirerontles autres coftez efire

F ijj
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de mefme I'vn dl'autre Parainfitourela figurerciligne HB I
G fera femblable  C DL F, & femblablement deferite fur la lis

goe doanee.

- PROPOSITION XIX." .
Les triangles [emblables fone lun i Lautre en rarfon double de
lewrs cofteX de femblable rufon,

Otent les deux trian%lcs equiangles HB G

plus grad & D F Z-plus penie, ayansles co-
ftez proportionnaux s Lt 4 6. fauoir cdme
HBAiDF,ainfiBGaFZ. foiraufli comme B
GaFZainfiFZiB I parle 11 6. parainfices z
trois lignes {eront proportionnelles, & lapre- ¥
micre BGalawoifiéme Blaura laraisé double B—1 G
deF Z par la10. definstion du 5. La raifon doncde HBA D F fera
dc me(me reciproquement par L 1. dejimitson dw 6. Parquoy les
wiangles H B 1 & D F Z feront egaux(pir la Jeconde partse dela 15
dece mma:f) lesangles F & B ayans efté pofé eganx. Mais BG
eft dla bale B 1, comme le triangle HB Gau triangle HB'1
parlar. 6. Labale donc B G feraa-B I commele triangle HBG
aatriangle D F Z{qui eft egald H B I)mais B G4 B 1ala raifon
doublee ducofté BG au cofté FZ. Il s’enfuyura donc quele
rrianglc H B G auraau triangle D F Z la raifon double du cofté
B GaB I, oudesautres coffez dec femblable raifon. Les srsan-
gle: donc, ¢ri.

PROPOSITION XX. Co
Les [ob ones femblub!es, e pennent dimﬁr: en trmn§le1 fem-

Iab s, eganx en nombre ,-¢r° proportionnawx & leur tous,

Mais le po Jgan}: a au polygone laraifon dowble du coft de

femblable rasfon an cofte de femblable rasfon. -
SOicn: les polygones femblables ZLK T L& %
H FD G B: dautant que par bhypothefe-tan- l@ )
' gchHFcﬁc‘gglil’anglc I1ZL, &les coltezau” -
long des angles egaux propostionnaux, {gauair H-~

comme BHAHF,ainfil Z4Z L. Soiér mences "
les lignes droictes BF,IL, les triangles HF B, & ”
Z L Uerrequiangles parla 6. de ce uure, & langle p\eJg ™
HBF fera egald I'angle Z 1 L. Mais par la conftructiontout

Yangle HB G eltegal atout 'angle Z 1 T:oftant donc HB F & -

ZIL,Vautre anglereitant FB Gfera egald lautre LIT parls
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19 d#u 5. Toin &es maintenant F G & L T: F B ferad H B comme
LidZlaulong desangles egaux, Et comme H B4 B G, ainfi
Z1iIT en raifon egale parlaze.g. il fera commeFBaB G,
ainfi L 14 I T. Mais d'aurant que langle F B Ga cfté monfiré
egald LI'T lestriangles FB G & L 1T feront femblables &
cquianglesjar ¢ = dece lure. Etpource que rout l’an%lc BGD
cltpofé egal 1 I'angle I T K par femblables argumés {e demon-
ftreral'angle ¥ G D eftre egal 3l'angle LT K, & les autres an-
gles aux autres angles : & parainf parlas.de celsure le triangle
£ G D ferrouucra equiangle autriangle LT K. Voila doncles
polygones divifez en triangles femblables, & egaux en nombre.
Outre plus, dautant que chaque trian%le eft femblable 4 fon
triangle,& ont vae mefme raifon bvn alautre,& queles parties
font egales i leur tout,le polygone H B G D F aupolygone ZI
T K Lfecraen raifon double de H B A Z 1 par la precedente,
PROPOSITION XXI '

Les figures femblables a vne figure rectiligne , fons
, femblables entre elles.
SOicnt les figures re@ilignes H & B fem-
blablesd C. Dautant qu'elles ontleurs an- &
gles egauxaux anglesde C pearlan. defimitson 6.
Ils auront aufl leurs angles egaux entr'eux par

{1 premserecommune lentence, 8 auront les coftez ,&

de mefme raifon proportionnaux au long des
angles c%aux: dont s'enfuyura que H & B feront femblables &
equiangles.
PROPOSITION XXIL
) Tmm lignes drosttes fine i}apWﬂe;,_l;x figures refti
ignes jémbld.lz/e:, ¢ [emblablement deferites fur icelles [e-
ront proportionnelles. Et f les Sfigures reftilignes (emblables
¢ femblablement deferites Jur quatre lignes droséles font

proportionnelles, scelles lt;gne: Jerons pruporummlles.

SOient quatre lignes dror&es proportion- T
nelles HB 4 G B comme Fz41 T. Soiét /11
¥

faices les figuresH L, G K femblables & fem- F K o
blablement dcfcrites: foient auffi les deux au- o M s L
-tres FZM & 1T N femblables & {emblable- <
ment defcrites. Soitaufli aux lignes H B & G l
L

D trouucela troifiefme propordionacile X par N A
F g
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le11.du 6. & auxlignesF Z& 1 T latroificfme proportionrelle
O. Commelaligne H Bchax;ainficftla figure H Ldlafigu-
re G K (c'eft a dire en raifon doublc) & comme FZ4 0, ainfi la
figure FZMa L T N parlarg 1+ 6. Mais comme HBiGD,
anfiFZ3l T,&cdme GD 4 X,ainhiI T 3 0O. Doncparlara.
ds §. en raifun egale,comme HB X, ainfi FZ4 O. par ainfi
commelafigure H Leftdla figure GK, anfiFZM al TN,
ar la 11.5. & font proportionnelles. Pourla feconde partic:{oiét
rcs melmes figures proportionneiles femblables & {emblable-
ment defcrites. Ie dy que les quatre lignes fur lefquelles elles
font defcrites font proportionnelles: car-comufe on peut recuesllr dé
li19. ¢r 16. decebure la ratfon delvne dl'autrefera cdme celle
deleurs coftez doublee. La raifon doncdeleurs coftez fera vne
mefmeparla 7.C. S.f¢auoircomme HBaD GainfiFZd 1 T:
iceux coftez feront donc proportionnaux. -
PROPOSITION XXIIL
Les Pardl:logmmme_; equia»%;: ont raifon bon i Lautre
i compafee de leurs cofteT. o
P ‘;ldAiﬂ'ant dpartles'diverfes opinions de plu- 32 Y T P
'..%1 ficurs quiont glofé fur cefte propofiion, &
? ~¥~/"% auffi que la raifon compofee ne fe peutici enten- t—= »
< dre comme elle eft difhnic enla 14. du g Iediray
feulement que laraifon des retangles equiagles
de lvnalautre depéd de laraifon des coftez d'i- z
ceux : mais voicy ce qui {e peut plus facillement demonttrer.
Soientles re@angles equiangles H G,G Z difpofez en forte que
B G Ifoient directement,comme aufli L G F par la connerfe dela
15. 1. Ainfi qu'eft le parallclogramme H Ga lautre L1, ainfi
laligneBGaGlL: & commele rectangle L1 4 GZ, ainfila li-
gneL Gd GF par lapremiere du 6. Si donc laligne L I eft tiree
versC, & acheuez les parallelogrammes ZCN, N P T, les fu-
plements I P & I'Fferont egaux par le 43,1, Donts'enfuyura
quecomme le parallelogramme H G 3 G Z, ainfi le mefme HG
aT N, &ainfilaligne BG ala ligne IN (puis qu'ils font ci
~mefme hauteur.) Etpar confequent cdme L Ga GF, ainfiG I
aIN. Voila doncles raifons des coltez dont depend lacognoif-
fance dc laraifon d'vn parallclogramme 4 l'autre, Etcecy vent
dire quc comme le produit de B G par G Lau produitde G F
parG I,ainfi le prallelogramme H G au parallelogramme G 2+
PROPOSITION XXIIIL
De tone

-

t
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Detout parallelogramme les parallelogrammes qws font anlong

du diametre ayans vn angle commun auec le mefme , fons

femblables an tout ¢5 Puna lautre.

Oitleparaliclogramme H BGD & fondiametre 5 ¢ B
S HG,au lon% duqucl foient les parallelogrammes
F X, T 1ayis chacun vn angle communauec le tout
fcavoir H & G. Dautantque X 2T eft paralleled
HB,&Fz2I aHD,& quclaligne HG les rrauerfe
au point commun Z, il S'enfuyura que lesangles FH
2,HZ X, & TZG,Z2 GIferont egaux,comme auffi
XHZ,H2zF [2G,Z2GT ferontegaux par la 29.1. & queles
quatre triangles fcront cquian%lcs » & par confequent auront
leurs coftez proportionnaux par l« 4. 6. comme doncfera H Fd
FzainfizTaTG, & commé HXdXz,ainfiz141G. Par
ainfi les parallclogrammes propofez font equiigles, femblables
& femblablement deferits entr’eux & au tout.

v PROPOSITION XXV. _
Deferire wne figure rectiligne femblable a vne figure rehiligne
donnee ¢r egale a vne antre m‘hltgne Propofee,

SOit la figure redliligne propofec H

X aQ

H B Lalaquelle il conuienne faire ‘
vne femblable figure & egale aD. B \
Surla ligne droiGte B I foit E’«lit vnre- I
QRangle par la 45. 1. qui foitegal 42 B>
H I Beomme B F. foitprolongee BI — L
versZ, & fur la higne I Fd langlez1° ¥

Ffoit defcritvnreQangle 2 F egald D. Etfoitpar la xy.dece lure
trouuec la moyenne proportidnelle entre BI1 & 1z laquelle foic
1T. Suricelle foit femblablementdeterive vne figure femblable
AHIBparla18.6.comme I T K, Maintenant comme B14 §
T,aini ITdlz & commela figure H IB ala figure I TK,
ainfilaligne B 1412 en raifon doublepar la 19 o7 20, dece hure,
Mais comme laligne B14 12, ainfi le rectangle B Flou HIB
fon egal) au reétangle I M par lapremierede celiure,carils font en
mefme hautenr. 11 s’enfuyura donc que la figure I T K fera cgale.
aureftangle IM parla14du s,
. "PROPOSITLON XXVIL

Sid'vn P"‘”'I”Lg' dme onofte vn parallelogrime femblible an

tout ¢5° [emblablement pofe,ayit vn angle cmmun auecle

tout: lefoubfraict fera auce le tour fior vm mefne dametre,
< ’ . .G
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Evzumens pEvctine,
Oic dvnparallclogrimc HDG Boftélepa- v % $
rallelogramme MK z'F femblable au rour &
-femblablement pofé aiantl'angle commun H. Ie ¥]_Ng
dy que lediametre HZ G del'vn & de lautreeft €
vne mefmeligne droite. Carfoit diviféle cofté l
B Gendeux cgalementen P, ¢ommecauliHB 8 P @
en C &ree C P, cefte ligne fera paralleled HZ G (carle trian-
gle CP B ales coftez proportionnaux aux coftez du triarigle H
G B, & par confequent eft equiangle par L §.decefluy ) Dont
s'enfuiura § I'angle CPB eftar egalalangle HGB & PCB i zQF
laligne H z G ne {era qu'vne, parallelea C Prar fs. 8, ¢ 39, 1.
dont eft euident que le parallelogramme fouftrait ft fur va
mef{me diametre aueclerout, .
PROPOSITION XXVIL
De tous araﬂelo%ramme: quion peus apliquer fur vne lzgne
drostte, deffasllansde [ ligne drosite de la quantite des pa~
rallelogrammes femblables & celuy Jcﬁrit Jur la mostié ¢
Jemblablement pofeX, le plus grand eft celuy qui oft apliqué
Jur lamoitie de la ligne, & qui eft femblable & celuy par
lequel sl eft deffasllant.
SOitla ligne droite H B couppee au point w
G endeux cgalement, & (ur G Bfoic de- P
tritva parallelogramme G L duquel le di- -S| N
meticnt foit D B: dautant que le parallelo- . 1
gramme de la quantité duquel vn autre pa-
ralleloiramme apliqué dort manquer dela H o & B
ligne,eft femblable & femblablement poféad G L qui eft fait de
lamoitie, le mefme parallelogramme fera fur le dimetient var Lo
precedente 8 auront langle B commun. Parquoyafin quel'apli-
uéfur la ligne H'B deffaille dicelle par vn parallelogramme
E:mblablc 4 GL:ilfaudra qu'il foit deferit dupoint M iufques
au dimetient. Soit doncaphqué H I deffaillant delaligne, dela
quantité de I B femblabled G L. Ic dy que detous les paralle-
Jogrammes ainfi apliquez fur H B entre H & le dimetict, le plus
grand cft celuy qui eft apliqué fur la moitie delahgne, ceftd
fcauoit HD ou G L{onegal. Premierement H I fc1a demon-
ftré moindte. Daurdt queles fupplements GI & I L fontegaux
par li43.3. comme auliFD & D C parls 36, 1. & que FD it
plus grand qtue 1L {ouI G foncgal) de laquanticé D I, le com-
mun F G eftant adjoufté, H D {ou G L fon cgal) feraplus grid

CEGEE

que H I dela quantité du paraliclogramme D I, Que file pas
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bled D, & dis Fangle Z foit deferit vn parallclo- T \

LIvRE SIix1EsSME 46
rallelogramme eft mis comme H M furpaffant D, il fera deffail-
lantdela quantité O N {femblable 4 G L. orles fuplements DN,/
D O font cgaux, commeaufli PP & D N: & P S eft moindre
que D N de la quantité de M D: fi donc on adjoufte lc comun
H S,letour H D (ou G L fon egal ) fera plus grand que HM
dc la quantité de M D, Detous parallelogrammes done, cre. Cecy
weus dive qi'en v tiangle ne fe pewt infirive aucn parallelogyamme
1us grand que celuy qus couppe les sross coftex_en deux egalemens ., o

* g & Langie commun aneele sriangle.

PROPOSITION XXVIIL
Sur une ligne drasite donnee q)liﬂuer vn paralielogramme de-
faslli en efpece de la quantité du parallelograme femblable
donné, ¢ 1u’uelu] apliqué [oit egal 4 une figure rechiligne
donee no lpl grade que le parallelograme apliqué fur la mos-
toe de la ligne seblable & celuy duquel il doit eftre defasllant.
Oirla ligne droite donnee H B fur laquelle
Sil fautapliquer vn parallelogramme egal 4 B B
F & defaillic d'vn parallelogrime femblable 4 i
D. Soitdonc fur la moitie L B deferitvn fem- o
blable ap parla 18 de celi. come L Z & foit ache-
ué T B &tireela ligne IB. SiFeftegaledH1 S 7 R
(oud L Zfon egal)nousauonslachofedefirde: w5 B
S cllc eft moindre,pofons que ce foit de certain efpace que nous
reduifons en femblable figure c6me D par le 25 de ceftuy. Lequel
efpace foit ON,qui fera {ur le dimetiér par la 26. 6. Dautitqu'en
laprecedente ila efté moftré que H P eft moindre que HI du
paraliclogrime N O,& quc F eft moindre que H 1 par lapofition
dumefme NO: il s'enaiuca.g'H P fera egalaFparle7 &r11.6.&
fera defaillit dela ligne HB,‘ic I'efpace SR seblable iLZ ouaD.
PRQPOSITION XxI1X.
Sur vne ligne droicte donnee comparer vn parallelogrime egal
4 vne j{g’uﬂ reﬂiligm dinnee ¢ excedent en efpece d"wb

parallelogramme femblable 4 vn autre propofe.

SOit la ligne droite done¢ HB coupee enPen B L™
deux cgalemét,la figure re@iligne 4 laglle fe %

fera la cBparaisG [oitG,& le paralle lograme sé- '
blable al'exces foit D.maitenit{oit fait PLsébla- \

| 2

P Bl

°

grémc egaldPL& a G,& séblable d PL{oud D) X R
, ' - Gi



EremenspEvcripe,
per lang. 6. &foit NM. il eft cuident que lc comun PL eftant o-
fiélegnomon L O P fera egald G, $1 donc le parallelogrime
N Heft faict del'autre motic H P, le parallelogramme HO
feraegalaugnomon L O P, & par confequent 4 G, & excedera
Laligne H B du parallelogramme R C qui cft femblable iPL
ouaD. i donc fur vne ligne droicte, ¢s'c. :
I"RO[’O.SITION XX X.
Couper une ltg/;e droite terminee donee, etre les dewx extremes.
S Oitlaligne droi¢te H B couppee en C par la 11. B
:. Lerectangle compris (ous H B, B C [era ee N
gal au quanéde H C. Voicy donc trois lifines 3 1
roportionnelles perle17.6. commelatoute H 8 i \ 1
ala plus grande partie 4 C, ainfi celle-cy dfaplus ¥y g
petite C B.donts'enfuye que H B cft coupee en Centre les deux
excremes par la 3, definssion de ce linre,
PROPOSITION XXXIL

i wAnx triangles reflangles I figure de quelconque efpece que ce

.. Joit qztz'e:/g} dt_'ﬁrite]gior le c{j{! qus foufhient l'dngle drosct,eft

’ Egdle anx figures de rhefme ej?ete qui font ﬁmHaHﬂU’ fem-
ila

blemet defcrites fur les cofteY qui coprenent Pangle drost.,

S Oit le uiangle re@tigle H B G duquellangle S
droiétfoit H, Iedy que tous polygones fem- JL z

blables & femblablement deferits des coftez qui

€Omprennent I'angle droitcomme FH B & Z ® G
G font egaux au polygone femblable & fem-

blablement defcrir }l)lr B G, c’elt 4 fgauoir B G C. Dautant que

les polygones font femblables & cquiangles,ils aurontI'vnalau-

tre laratfon double de leurs cofter, comnic aurde aulli les quar-

Tez deferits far les mefmes coftez par la19. & 20. dece Lyre. 11

[

s'enlaynraddec que comme les deux quarrez font egaux au troi- -

fiéme parlagq7. 1.ainfiles deuf polvgonesferst egaux au troi-
fielme puis quils ont vae mefme raifon entr’enx. :
, PROPOSITION XXX-IL
sientre dewx trianglesle cofté de L'vn ¢ le cofté de Lautre
compofent vn angle, ¢5* que ces dewx; cofteT forent recipro-
ques & dewx autres, ¢ paralleles, lef antres 4eux cofteX ds+
- cenx triangles feront en vne [eule Ligne droiéte.
SOicntlcs deux triangles ioints en forte queles co\&cz HG&
D G facent vn angle entre les deux tridgles, c'eftafgauoic H
GD. & foiér iccuxparalleles & reciproquesaux deux autres co-

[P
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LiIvRE SIXTESME 47

A 3 ftez,comc H G4 DF, & D Ga HB. Dautant que
: H B& D G font paralleles, & que H G tdbe furicel-

1, ¢ les,bangle BH G fera egalikangle HG D, & puif-
Eluc H G & D Ffontparalleles, & que'D Gtombe

t icelles,angle HGD feracgal d GDF par la19. 1.

» Les angles doc H & D feront egaux & les triangles
cquiangles parla 6. de ceftuy,& langle H G F egalaux deux H &
Bparlaze. 1. Etpar ainfilesdeuxangles H GF,& HG B egaux
4 deux droi@s. Puis donc qued laligne H G deux autreshignes
concourent, fauoir B G & F G, & qu'clles fontdeux angles
egaux 4 deux draits,icelles font pofees direCtemét par la 14, dis 1.

PROPOSITION XXXIIL
Awx cercles eganx les angles ont mefmerasfon que les circona
) fereces fur iﬁlueﬂcs sls font foir que les cmgler foiet en la cira
coference,on au centre:qr les fecleurs ont aufSi mefme rasfon.
]’L a efté monftré par lazy. 3. que L

es angles inegaux n'ontvne mefme
raifon que leurs circdferences furlel~ _ ‘
3ucllcs tis font deferits comme fur leurs bafes: Soient propofez
euxangles inegaux C H B plus grid & G D F plus petir, & que
Yangle G D Ffoit vn demy droi&t,& que l'arc C B ait plus dc rai-
fon a I'arc GF que I'angle CH Balangle GDF. Par mefme
raifon ou fuppofition l'arc plus grand I Baura plus de raifond
B Cplus peuc que langle t H B a BH C: & conjoinétementles
deux arcs (C'eft d direla moitic de la circonference) auront plus
deraifond larc G F quelesdeux dngles IHB& B H C (ceftd
dire deux droits) d'angle G D F. Maintenant foit fai&t langle
KDFegaliGDF,& K DN & N D L de mefme:il eft enident
parle 26,3.quelesarcs F X, K N, & N L ferdtegaux & les qua-

I NGy

aux cercles egaux les angles qui N 3;4: ;

font fur cicconferences egales {ont e- A e

aux: mainzenant fi en cercles cgaux N/ P

E A=
¢ e

Roglit ™

tre angles vaudront deux droiéts: dont s’enfuyura que la moitie
¥y .

de la arcdference I B C aura plus deraifon ilamoitiedelacir-
conference LNK F G que denxangles droifts 3 deux angles
droi@s, cc qui eft faux & contrela pofition quimetles cercles e-
gaux. Semblablement fe monfirera I'arc CB n'auoir moindre

raifon il'arcG F r}ucl'angle CHBalangle GDF, Tellement .

doncque anx cercles eganx,cre. Pour le regard des anglesen la
sirconfeence qui font moitie de ceux quifont au centre. puis
) G iij

AY
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. Eremans DEvciripe,
que ceft voe mefme raifon des moities aux moitics que dutout
au toue il n'y aura aucunc difficuleé.

Et quantaux fe@eurs s'ils font egaux , ils aurontles angles du
centre egaux & leur bafe droitc egale dla bafe droicte par L4 4.1.
Ec.par la28. 3 leslignes draictes egales leuent circonferences c-
gales, les fe@eurs egaux auront donc mefme raifon 'vnd 'autre
quel'arc d l'arc. Que s'ils font inegaux,posds sl eft pofiible que
le plus grand fe&@eur C H Ba moindre raifon au plus petit G
D Fquelarc C Bilarc GF. 1l senfuyura de cefte pofition que

" lefeéteur I H B aura moins de raifon an plus petitfeGteur CHB
. du mefme cercle,quel'arg I B dlarc C B,& par confequent que

tousles deux fe&eurs (c'eft 4 dircla moitie ducercle ) auront
moins de raifon au feGeur GDF que Yass i BCilate GF. Or
les quarre angles quiloasenPfont cgaux & leursarcs egaux par
ypothefe: les deux fe@teursdonc IHB & BH C (¢elt ledemy
cercle) auront moins de raifon aux quatre feGeurs de lautre cer-
cle D (qu'eft le demy cercle) quela moitic dela dirconference d
lamoitic de la circonference des mefmes cercles, ce qui eft faux
eftans les cercles pofez egaux.Semblablemét fe pourra demon-
ftrer quele plusgrand fecteur n'aura pas plus de raifon au plus
etit que larc d Fare,d onts’enfuyura qu'ils auront mefine ratfon
s'vn al'autre que 1 arc dbare, :

PROPOSITION XXXILIIL

Deferire dewx fgures reﬂilignes qus aient Pune & Dautre la rai-
Jfon donnee,¢5 qui foient egales [emblables ¢ femblableme:
deferites & une antre figure m‘h'lgm donnee.

B

Oitla figure re&iligne donnee N >
&la taiﬁin donnééfoit G C4 CD.Soit
H Bcouppeeen mefme raifon en L par ia c
‘0. 6. & faictvn demy cercle fur HB, & &
efleucela perpendiculaire LF iufquesdJa .
‘circonference, 8 foientmences H F & FB G

qui comprédront va angledroict par e 31.
3.Laligne LF feramoyenncproportidnel-
leentre HL & L B parla13. 6. & les deux wiangles HFL &F
B L font cquiangles & {emblables 'vn 4 Pautre & autout HF B
«rl+8. 6. Ainfidonc commé HF eftiFBainfiHLALF, &
L 4 LB, Orles figures femblablement defcrites fur HF & F B
font I'vne 4 Fautre comme H L 2 L B,ccft 4 dire en raifon dou~
ble par la 10, 6. Il venfuyura donc,icelles figures eftaps fembla-
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Livre Sixirtsmi , 4
blement deferites commeH B N, eftrel'vac 4 Pautre (elon la rai-
fonde HLiLB,ceft ddire GC 4CD. Maisparle 31. 6. les
deux figuresHK F; F I B font egalesd H N B :1l s'enfuit dong
qu'elles font fuyuant la propofition,ceft 4 fgauoir egales & fem- -
blables 4 la propofec & ayans 'vaedl'autre fa raifon donnee.

) ~ PROPOSITION XXXV
8i deux lignes droifles [¢ couppent en angle obtus,¢o” des extre-
miteX dicelles on tire fur vne chacune vne perpendiculasre,
Les lt;grm entre les extremite] ¢les perllmdimlaim Je cou-
pent Lune Lawgre reciproquement,
Oientdeux lignes HB, G D fe coupans ehr
gnglesobtus en F, & foient tirees les per-
g:ndi_culair‘cs HD,GB. dautitquelesangles
& Bfont droi@ts,& D FH, BF G egaux par
laxg. 1. il senfiyura quelangle D HF fera e-x c
alaB G F comme on pene vecueslliv dela 32. 1, & par confequent
ch wiangles HD F & G B F equiangles qui aurontleurs coftez
proportionnaux par l4 4. 6.laligne H F feradoncd F D comme
G F 4 F B, fuyuantla propofition.
. PROPOSITION XXXVIL
8s deus lignes droicles comprennent vn angle aigu , ¢ des ex-
tremite} d'icelles on tive [ur scelles mcj:tgm des perpediculas=
res qui [e coupent, icelles deux: Lignes feront veciproquement
proportionnelles comme les fegments qui font an long de
Vangle.
SOient deuxlignes H B & G B faifans langle
aigu B, & foient tirees-bes perpendiculaires H
C, G F. dautant que 'angle H C B eft droit, &
egald langle G F B &que l'angle B eft commun,
Ies deuxangles H & G feront egaux parle 32, 1.
Etles trian‘glcs HCB &G F B feront c%uianglc;, ,
& par confequent proportionnaux. H B fera doncd B C ¢om:
meG B d BF, & de mefme fuite comme HBi B G, ainfiF Bd
BCparlar6dug. '
PROPOSITION XXXVIL

83 dewx lignes droitkes [¢ coupent l>vne Pantre en un cercle,les

Jettions de l'vne aux: feflions de Lautre ferons reciprogud-
ment proportionnelles,
G iiij
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EreMeNs DEvcrine, -
Oientdeux lignes droiétesau cercle fe coupis
Ivaelautre en F. Dautdr que parlezs dug.le 8
rectangle coprisde HEF, F B cit egal au re@taple
de GF, F D, & quelescoftez des parallelogram-
mes font proportionnaux, fcauoir ceux aulong
desangles egaux parla 14.6. 1l s'enfuyura que
come H Fd FDjainfi GF 2 FB reciproquemét ; a7 a2 defmition 6

 PROPOSITION XXXVIIL

Sidun point donne hors le cercle dewx lignes droictes tombent
duns la circonference caue, icelles [eront retiproquement pro-
portionnelles & leursparties qui font hors le cercle : ¢ entre
la toute £o- Le Jegment borsdsrcerclela moyenne proportion-
nelle eft celle ?m?ﬂ menee du mefme point ¢ touche feu-
Lement le cercle,

SOit le point donnéhorsle cercde G,duquelG___H
foient menees deux lignes. droictes 4 la cir-

conference caue G B,G D, & du mefme foir me- ¢

nee G H quitouche feulement le cercleen H. B

Dautant que lereGtangle compris de G8, G F

eft egal anrectanglede G D, G C comme on pesss e

vecuesllirdela 35, 3. 1ls’enfuyuraque les col{cz diiceux reQigles

feront proportionnaux par /e 14. 6. ilferadoncG B 4 G D reci-

proquement comme leurs parties hors du cercle G C 4 GF. Da-

uantage dautant que par la mefine 36.1e quarréde G H cft cgal

au rectanglede G B, G F,oude G D, G C, il s'enfuyura par la fe-

B

conde partsede la 17.6. que laligne G H fera moyenne propor~

tionnelle enzre G B & GF,ouentre G D&GC.

PROPOSITION XXXIX,

§i dewx lignes drostles [ont coupees par dewx paralleles drostes,
efes Jont coupees des mefmes en mefmes rasfens.

SOicntlcs deux lignes droites HB, CDcou- g ¢

pees par deux paralleles H C,F G. foit menee
C B coupit enIlaligneF G par l42.6. comme I \G
HF4dFB,ainfiCla 1B, & comme CIAIB, E
ainfiC GaGD. Voila donc comme HFefta %

FB,ainiCG3 GDparlatr.dug.

f/
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