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ILLUSTRISSIMO DOMINO

"BISCARDO:

PATRITIO CONSENTINO,

 Apud Potentiffimum Hifpaniarum Regem
Catholicum in Supremo Italie Sena-
2t Regenti , Erarii Regii Pre-
Jidi, @ Fifci Advocato.

F.ELIAS ASTORINIS.

Olet fané, nihil mi-

hi efle fub manu
\! promptum , expe-
ditumque, quode-
f mum obfervantia.
§ ergaTe mea vide-
A =r 41 ri poflit jam con-
Bl teftata , nifi hanc
fecundam Elementorum Euclidis, a me,
decem abhinc annis , ad ufum Novz
Academix Nobiljum Senenfium, nova
| a2 me-




method6, & compendiari¢ demonftra-
torum,nunc vero iterum, iterumque re-
cognitorum , atque a pluribus men-

dis, que in ea jamtum irrepferant, ex-

urgatorum,editionem : utpote de qua,
dumillam Tibi dico, & infcribo, non
modod mihi polliceri non poflim , me
tam exigud munufculd vel efle benefi-
cia remetiturnm, vel quicquam allatu-
rum, quod conferri queat cumtot, tan-
* tifque {peciminibus, multijugi Sapien-
tia refertis , que ad ®quam, rectamque
Do&rine , Prudentizque tuz lancem
expendenda undequaque afferuntur ,
tanquam ad Sacra V atum;verum etiam
vereri debuiffem, ne fic potius me Tibi
defpiciendum propinarem, quam fifte-
rem probandum, nifi mihi ufque adeo
animi tui moderatio fuiffet perfpe&ta,
ut minime diffiterer , Te , quicquid
eft hoc muneris, efle tandem boni,
proea, quapolles Benignitate, conful-
turum. Quod fi tam bene in

pofterum verterit, ut mihianimus ali- .

quantifper abducatur ab hac vehemen-
ti, atque diuturna egritudine , in quam
ille conjettus eft ex inopinabili, eheu,
acerbaq; morte Francifci Manerii Afto-
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rini , dile&iflimi ex Sorore Nepotis,
quem mihi in {tudiorum meorum , &
.~ fenectutis fulcimentum alucram, edque
perduxeram, ut, nondum expletd fex-
t0 fupra decimum ®tatis fuz anno, ad
abfolutiores, utiliorefque Philofophiz,
aec non Juris utriufquec Commentarios
a minus feletis dignoftendos, & non
fine magno profe&u evolvendos , nullo
amplius manuduétore mdigeret;eo qui-
dem totis nervis eluctabor, ut, viribus
utcunque recolleétis , ad inftituti mei
rationem , retentam quidem animo,
fed pre temporuminjuria intermiffam,
nempé ad Jura Santz Matris Ecclefie
adverfus Lutheranos, Calvinianofque
. propugnanda , me referam , exhibeam-
que quod in meis ipfe libris De Pozeftate
Sanftz Sedis Apoftolice & De Vera Ec-
. clefia Jefu Chrifii pollicitus fum, atque
- dme, quantd citius id fieri poterit, pra-

ftitumiri, fide med effe jufli. Ubi qui-
dem non potero admirandarum tua-
rum Virtutum non luculentitis memi-
niffle . Nam , cum, ut nofti, Vir Amplif=..
fime , mecum ipfe conftituerim inte-

ram illam Apologiam: , que mihi pro
g'ide Catholica exhibenda eft, in lucem
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jam ptoducere , eamque offerre Invi-
&iffimi Noftri Regis Catholice Maje-
ftati; €d neceflarid adducar , uttametfi
vellem filentié praeterire quam magnd
Zeld exxeftuas, & quam forti adniteris
conatu , folertiaque , dum quicquam
Tibi pro Deo, pro Rege, pro Patria de-
cernendum, vel exequendum eft, adeo
quidem , ut mirentur omnes, in Te uno
jamdemum revixifle prifcos illos Cato-
nes , Scevolas, Neratios, Papinianos 3
qui tamen poflem , cim nonnifi Tibi
uni acceptum referri debeat, quod mihi
nihil omnino defit eorum, quez potuif-
fent adjumento efle, ut quod ad Fidei
Catholice propugnationem jam ccepe-

-~ ram moliri, ad finem ufque perducere-

tur ? Ut nihil dicam, quod ficubi ratio
poftulaverit,fummos Juris apices in fub-
fidium advocari, ut magis pro comper.
to, exploratoque haberetur,Lutherum,

cxterofque fetarios causa penitus ceci-

diffe;undenam , queefo, mihi perdifcen-
da fuiflet methodus momenta ratio-

- lum, ex variis , atque inter fe diffitis

principiis erutarum , difponendi, ut in
unum, eundemque fcopum collinea-
rent, nifiex Te potiflimum , qui Jus ip-

fum-[
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fum Publicum, & Privatum, atque o-
mnigenam , quam Tibi comparafti, eru-
ditionem , quin & preclaram iftam
tuam, folidioremque, & ex Sanétis Pa-
tribus hauftam , Sapientiam , non f(a-
ne pertrahas quo Te cunque ftudium
partium abripuerit , fed'ita cum pie-
tate, atque reétitudine conjunxeris,
ut folemne Tibi fit depromere quidem .
ex penctralibus omnium omnino Scien-
tiarum quicquid videbitur cxpedire,
verum nonnifi ciim caufam dicier , vel
fententiam ferri oportuerit in tuendis
legitimarum controveriiarum patroci-
niis?  Sed jam,merore aliquantulum
remifs0 , cor falit, & San&iflimi , atque
vetufhlhml Galliarum Reges, Filii Ec-
clefie Chriftiane Prlmocemtl, viden-
turmihiadefle, & in memoriam redu-
cere quicquid lph ad Ecclefie Romane
defenfionem prettitere , atque identi-
dem effari , non finc magno myfterio
contigiffe, ut, cam LUDOVICUS M A-
GNUS totam,quanta it , Hifpaniarum
Monarchiam , tanquain bBxreditatem
ad fe , fuofque multiplici fucceflionis
vinculo devolutam , meritiflimoé qui-

dem jure,adire potuxﬁ'ct atque ad fuum
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ipfe Imperium adjungere , tantum ab-
fuerit, ut de illa fibi afferenda cogitarit,

ut potius eidem jam undique fatifcenti

fuppetias undequaque tulerit , quoadil-
lafud potiretur jure, neque folum re-
gimine longe meliori , quam quo haéte-
nus per bina fecula peraétum eft, fibi

fecum ipfa cohwreret , virefque refu- -

meret , fed & obfequi, & gratificari vo-
- Juit Ucmentlﬁimo fopamarum Regt
CAROLO SECUNDO , qui fibi he-
redem , totiufque proinde Hifpanice
* Monarchie Regem inftituit PHILIP-
PUM QUINTUM , ut ( quod felix,
fauftumque fit ) climex ipfo jure Natu-
rali cogatur Avus nunquam deeffe pree-
dile&o Nepoti fuo, non poffit non illi
cunéta fubmlmﬁ:rare quibus is Hifpa-
niam fuam priftino f‘plcndorl reftituat,
atque in pofterum fibi mutud Gallia,
& Hifpania manus prebeant auxilia-

res.  Ategoexinde mihi potiffimim

gratulor , nobis tam Magnum Regem
veluti ceelitus demiflum fuifle , quia
nempe, cum is jam cceperit Magnorum-
- Heroum, a quibus ipfe originem ducit ,
infiftere veﬁ:lgus fpero fore, ut utriuf-
que Monarchia: vires, ille quidem fibi
fatns



fatis futurz fintad Prateftantium here«
fes ex tota Ecclefia Occidentali radici-
tusevellendas.  Etvel hinc erit mihi
feftinandum , ut quod hadtenus & me
pro Sanéta Romana Ecclefia elucubra-
tum eft, in lucem prodeat, atque offe- -
ratur noftro magno Regi, tanquam pu-
blicum fpecimen fyncere lztitiz, qua
de tam Magni Regis aufpicatiffima in
Auguftiffimum Hifpanice Monarchie
Thronum aflumptione, ego mihi gratu-
lor , & mihi, fibique, nec non toti Ec-
clefiz Chriftiane gratulantur omnes o-
mnino literatorum Ordines hujus no-
ftri Regni Neapolitani, quin& omnes,
qui recte norunt fibi, fuifque, fervatd
Juris , & Equitatisordine , bene velle,
& qui mente non penitus exciderunt.
Videri quidem potuiffent hec a me
commemorata fuifle dum non erat his
locus,, ni facillimum effet cognitu, cun-
&a ea,quz deTe, Vir Illuftriflime, de
me, ftudiifque meis , deque Romana Ec.
clefia, de Rege,Regno, atque fignanter
de toto noftrorum literatorum ccetu,
nonnifi obiter,adduta funt, proportio-
ne plufquam geometrica inter fe re-
fpondere, Sed jamnanum de tabula.

Nam



Nam neque interim ed difcriminis per-
du@ta res eft, ut non mihi demum de tua
Benignitate pollicear,abs Te meum hoc
munufculum non-zqui faltem, bonique
fa&um iri, quando jam Tenon latet,
me quedam alia conari, quetandem il-
li, quam de me conceperas, expectatio-
ni, videntur efle aliquantulum fatisfa-
&ura . Faxit DEUS, ut nobis h=c ce-
~ dantexvoto: Teque interim obfecro,
atqueobteftor, ut ad Publicum hujus
noftri Regni Bopum , totiufque Rei-
‘publicee literarizz ornamentum, nec
non fubinde ad utilitatem omnium no-
ftrim , qui Tibi tanquam Mecenati, &
Magiftro innitithur , cures , ut bene,
atque plurimum valeas, - :




REVER. ADMODUM PATRI MAGISTRO

ELIA AS TORINO
CARMELITRE, |

Praftantiorum Scientiarum, Artiume<
que Liberalium Do&ori, & Pro-
feflori longe Celeberrimo.

JOSEPH LUCINA.

O nfitatis ASTORINE per magnum
Pennis inane tolleris : wec exili
Levaris anrd , tot Scientiis gnus,
Virtutibafyue nobilis [uper cantios.
Sen ta Sacroram dogmatum irclytas praco
Oratione mafcald, ignes , invitia
Cuntlos retundis , proterifyue Romane
Hofles Cathédre, Veritatis affertor
Primaque Sedis : fex libet per bumanas
Cium difciplinas 5 tim Scientias ferri;
Tibi aufpicati affurgit , ac lubeas plandit
Confentientinm agmen ernditoram ,
Tueque fame livor ipfe [ubfcribir.
Quacamque Veteres abdidere Nature
Tot fabularam [ub receffibns Graij:
Quacumque Samins tradidit [enex olim.
Aut Democritas , ant clara flivps Arifonis
Sedens [ub umbra ad deflui fonum liffi:
Tu cuntla calles, Pegafcio & melle p
er-



Perfufa nobis promis . Itale jam te
Datiore magnis edocere de rebus
Audent Comanc : nec [uam Agrigentinis
Nos invidemus , nec [uam Sopham Rome:
uamvis mating more apis per berbofi:
Flores Hymetti pervolantss , is patris
Glargettis pafcatur asreos fenfus. ,
Ruid nanc labores in Mathefin enarrem ,
Quos Fama Celo coufecrat , nec alla unquam
Delebit atas? Quid 5 quod arte far Coi
Infiruttas es? nec Santta te latent Juris
Arcana , Themidifque intimum penetrale .
Adde & quod ipfe muneris Deus tanti
Autor , tibi dols nefiium dedit petius ,
Morefque puros : nec vagare fortanam
Anceps laboras infolentibas wotis , .
Jllam nec unquam pertimefcis adverfam .
Sic nempe Virtus imbuit tusm pleno
Beata cornu pettus , Entheogque alté
Senfu veplevie . Jamque nunc tuo praflans
Aternitatis nomini. manet merces:
Supraque Sidera AsTorivus evelius,
Fatum tyinmphar, & teiumphar atatem.
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"LIBRI PRIMI

DEFINITIONES.

1. Unttum eft, cujus pars nulla eft.
2. Linea verd longitudo latitudinis ex-
s pers. .

Linez autem termini funt punéta.

4. Refialineaeft, qua ex equo {ua interja-
cetpunéla.

§. Superficies eft, que longitudinem , latitu-
dinemque tantdm habet . '

6. Superficiei autem extrema funt linez.

- v, Planafuperficicseft , quz ex &quo fuas’
interjacet lineas.

8. Planus verd angalus eft, duarum linearum
alterius , ad alteram inclinatio.

g-  Redtilineus atigulus eft , qui continetur
lineis reétis. :

10. Cum verd refta linea fuper re€tam li-
neam confiftens ,eos qui funt deinceps angulos ,
@quales inter fe fecerit 3 reféas eft uterque angu-
lorum , & quz infiftit re€a linea , perpendicula-
7is vacatur ejus,, cui infitit.

11.  Obtafus angulus eft, quirecto major eft.

12. Acatas verd , quiminor eft reto.

13. Terminus eft,quod alicujus extremi eft.

14. Fignraeft, que fub aliquo , velaliqui-
bus terminis comprehenditur.

15.  Circalus eft figura plana , fubuna linea,
com-



Erem Eucripis.
comprehenfa , quz peripheria appellatur , ad
quam ab uno punélo eorum , qua intra figuram
funt pofita,, cadentes omnes recte linez inter fe
funt equales.

16. Hoc verd punftum , cestram circuli
dicitur. '

17- Reftaverd, qua pef centrum dutta, bi-
fariam circulum fecat , dicitur Diameter .

18. Semicircalus eft figura contenta fub dia-
metro , & fub dimidia circuli peripheria .

19. Redtilinex figure funt , que fub reétis
Jineis continentur . ’ o

20. Trilatere quidem , que fub tribus : qua-
drilater® qua fub quatuor , & fic de cat.

21. Triangulum ,vel confideratur quoad la-
tera , vel quo ad angulos. Quo ad latera quidem;
.Si omnia latera fibi xquantur ; dicitur £quilate-
v : Si duo tanthun 3 dicitur Ifofceles : Sin verd
omnia funt inequalia ;. vocatur Scalenam . Quo
ad angulos ; Triangulum dicitur Reftangnlum_,
fi habet unumangulum re&um : Obtafungalum ,
fi unum obtufum: Acatangulum , fi omnes angu-
li funt acuti.

22. Parallele linew funt , in quas fi inciderit
refta quepiam linea , anguli interni ejuldem par-
tis fimul fumpti 2quabuntur angulis internis alte-
rius partis fimul fumptis.

23. Parallelogrammum eft figura quadrila-
tera, cujusbina oppofita latera funt fibi paralle-

- la. Ejus quatuor funt fpecies , nimium Quadra-
tiam , ubi omnialatera funt ®qualia, & omnes an-
/ guli
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Listr Primus.

gulx funt recti: Rectangulum altera parte longius,
quod re€tangulum quidem eft , fed non 2quilate-
rum : Rbombus , ubianguli non funt reéti, fed la-
tera funt ®qualia : Rbomboides , ubi neque anguli
funt reéti,, neque latera funt a:quaha

21. Parallelogrammo opponitur Trapezium,
quod quadrilaterum quidem cft , fed latera non_s
funt parallela. )

22. Clim in pgro diameter duta fuerit,dug-
que linew lateribus parallelzfecantes diametrum
inuno , eodemque punfto , refultant quatuor
pera ; quorum duo per quz non tranfit diameter,
dicuntur Complementa.

POSTULATA

1. Oftuletur, ut 2 quovis punéto in quodv is
punétum, reétam lineam ducere conce-

datul' .
2. Et re&tam lineam terminatam in continuum

re€ld producere.
3. Item quoviscentro , & intervallo circu-

lum defcribere .

AXIOMATA»

8 Ve eidem equalia , & inter fe funt
«qualia.
2. Et fi ®qualibus acquahd ad:e&a.;

fint, tota funt squalia .
3. Ecfiab=qualibus 2qualia ablata ﬁnt, quz

selinquungur, funt @qualia . - 4 E



Evem. Euctipis Liser Privus.

3 Etfi inzqualibus aqualia adieGtafint , to-

ta funt inequalia.

g. Ecfiab inequalibus ®qualia ablatafint ,
reliqua funt in®qualia.

6. Et qua ejufdem duplicia funt , inter fe_
funt gqualia. :

v. Etque eiufdem funt dimidia , irterfe,
gqualia funt. » .
-8, Etque fibi mutuo congruunt , €ainter-fe

“funt gqualia.
9. Ettotum fua parte majuseft. .
10. Itemomnes anguli reti funt inter fes
equales. ' .
"~ 11. Dug reéte lineg fpatium non compre=
- hendunt . ~ o
12. Duglineg refte non habent unum , 8
idem fegmentum commune . _
13. Si gqualibus ingqualiaadijciantur , erit
totorum exceflus , adiunétorum exceflui gqualis.
14. Siingqualibus gqualia adiungantur, erit
totorum exceflus , exceflui eorum, qug a princi-
pio erant , equalis. _
15.  Siab gqualibus ingqualia demantur, eric
refiduorum exceflus, exceflui ablatorum gqualis.
16. Siab ingqualibus gqualia demantur, erit
refiduorum exceflus , exceffui totorum gqualis.

i

17. Omne totum gquale eft omnibus fuis

. . partibus fimul fumptis.
: 18. - Si totum totius eft duplum , & ablatum
ablati 5 erit & reliquum reliqui duplum.
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'LIBER PRIMUS

N Uper vettam lineam datam termi-
N, 7atam (AB)triangulum aqui-
NN lateram (ACB) canflituere.

Ex A per B,& ex B per A du-
cantur; 3.Pofl. duocirculife,s
2 mutud fecantes in punéto C, ex

' quo, 1.Poft. trahantur CA, CB;
dico faftum . Noam, 15. def. linea AC ®quatur li-
nex AR, & hzc ipfi BC ; ergo 3glum defcriptum
et zquilaterum . Quod erat faciendum.
SCHOLIUM. Eodemmodo fuper datam
AB fiet triangulum Hofceles, fi intervalla ®qua-
lium circulorum fumantur qué majora, vel xTque
minora, quim AB.: - .-

PROPOSITIO IL
’ A'D datum pamﬂ)tm (C) date refie linea
4 (AB ) equalem_ yekiam lincam (CF ) po-
e o ‘
o . A " E=x




o  FEtem Eucripis. -

BEx Bper A fiat (3.Pofh) circulus : tun1, |

1. Poft. junge BC : fuper quam fiat, 1. 1. triangu-
lum zquil. BDC,.tum, 2. Pofl. protrahe ipfam DB
ufque ad pun&um E, &alteram DC indefinite :
deinde ex D per E fiat major circulus, fecans pro-
traétam DC in punéto F ; dico fa&tum. Nam DE
=quatur, 1. def. ipfi DF, atque DB zquatur,con-
{ir.ipfi DC :ergo, demptis wtrinque xqualibus
DB, DC;erit, 3.ax. CF =qualisipfi BE, ctij, 14.

def. zquatur data AB ; adeoq; 1.0x. AB, & Cr

zquantur inter fe

Q.EO F‘_
PROPOSITIO IIL

jore (DG)) abfcindere lineam (DO) equa-
minori (MN) = : '
Ad pun©um D ponatur ( 2.1, ) refta DP
qualis ipfi MN : &, 3. Poff. ex Dper F fiat cir-
culus abfcindens linesm DG in punéto O; Dico
faCtum. Nam DO zquatur, 15. def. line= DF , &
hec, conflr. ipli MN ; ergo, 1.4x. DO, & MN
®quantur fibi mutud, : .
. SCHOL. Poteramus cum Tacqueto inter-
vallum MN transferre in DO, & itd etiam inter-
vallum AB in CF ; fed hoc (ut ret® monet Bar-
yovius ex Proclo ) nulli poftulato refpondet . ni
tamen velimus tribus Euclideis poftulatis ali fis

peraddere . ‘
S PRO-

D‘vabm datis veftix bineis (M .DG), de ma-
]
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PROPOSITIO IV.

{ duo trisugula ( ABC , DEF ) duo lateras
Y (AB, CB)dudbus lateribus (ED, EF)
aqsualia babweyint utrumique utrique;habeant verd
anguilam (B asguio (E) aqualem [ub aqualibus
retiis lineis comeentumy; equabantur quoad bafim ,
i[]'a Jpatia, & religmos angslos , [ub quibus aqua-
ia latera [wbtendantur, . - '
Si punétum D punéto A applicetur , & rells -
DE ipfi retz AB fuperponatur ; cadet punftuni,
Ein B, quandoquidem hzduz linez ponuntus
zquales, & rect; atqui angulus E ponitur 2qua-.
lis angulo B ; ergo etiam |atus EF laterj BC coin-
cidet : fed & hac duo latera ponuntur equalie ;
ergo punétum F cadet fupra punétum C; adeog;.
10. aX. ipf bafes DF, AC congruent, a¢ proinde,
8. ax. zquabuntur , quin & @quabuntur cetera.e,
omnia, fiquidem czterg omnia congryunt .
. E D..

PROPOSITIO V.

N omui triangulo Ifofcele (BAC) qui ad bie
fim [unt interni auguli (ABC, ACB) «quow--
tar fibi mutad : & wltra bafim produfiis equelibus
eraribus (AB, AC) , qui fub bafl funt ¢xteriores
anguli ((CBD, BCE) inter e ctiam [unt aquales .
Sumatur AD equalis ipfi AE , & dacantur
BE , CD ; Quoniam in triangulis ABE, ACD,
. A 3 &quan-



4 Erem. Eucribis. -’
equantur, cosflr. AD , & AE , & zquantur, byp.
AB, & AC, atq; angulus A eft communis ; zqua-
buntur, 4. 1.bafes BE, & CD , uti, & anguliD , &
E, atq; demum anguli ACD, & ABE. Tum,quo-
niam in 3glis BDC, CEB ®quantur , #¢ prizs, BE,
& CD,& ®quantur cozfir.byp.&* 3.ax.CE, & BD,
atq; a2 prius, quantur anguli D, & E; erit (4. 1.)
angulus BCE angulo CBD , & angulus BCD an-
gulo CBE ®qualis. Quod fi ab angulo ACD ip-
fum BCD, & ab angulo ABE angulum CBE de-
mamus ; relinquetur , 3. ax. angulus ACB ®qualis
angulo ABC. - Q.E.D. :

COROLL. Hinc omne 3glum zquilat. eft
etiam equiangulum. ' '

-~ 'SCHOL. Poterat hoc Theorema alitér, &
multd quidem facilids demonftrari, fed preflat,
fe, vel in ipfo Mathefeos veftibulo,in arduis exer-
cere,fed nec preterea defpicatui ducenda eratde-
monftratio tam elegans, & celebris .

PROPOSITIO VL
I N omni triangwlo ( BAC) latera (AB, AC)

angulis £qualibus oppofita,cquatar fibi mutuo.

. Nam f{i dixeris, latus AC min. effe latere AB,
fiat, 3. 1. FB =qual. ipfi AC, & duc. FC . Quo-
niam ergo in 3glis FBC, ACB, linea FB ®qua-
tur, f. byp. ipfi AC, & BC eft communis,; atq; ans
gulus FBC mquatur, syp.angulo ACB ; ipfa etiam
4- 1. 3gla @wquabuntur irger fe, parstoti.

_CO-H



Liser Primus g
COROLL. Hincomne 3glum ®quiang. eft
etlam =zquilat.

PROPOSITIO VIL

Uper eadem retialinea ( AB ) duabus cifdem
rectis lineis (AC, BC) alix due refielinca
aquales( AD , BD ) non conflituentur ad alixd
punttum (C) atq; ad alind (D) cum duabus initio
dutlis retiis lineis, babentes eofdem terminos .
1. Cadat, fi £ p. punftum D in ipfo lateres
CB ; erit DB ®qualis ipfi CB, pars toti. Q.E.A.
.. 2. Cadat,fif. p., pun€tum D intra triangulum
ACB, & protrahantur BD, BC in dire&um,& du-
catur CD;angulus ergo ACD ®quab.s. 1. 2ang.
ADC, qui, 9.ax. major eft, quam EDC, qui,§. 1. .
zqu. ipli FCD , qui, 9.ax. maj. eft ;" quim ACD:
adeoq; ACD majoreritfeipfo. Q. E. A.
3. Cadat,fif p.,punétum D extra 3glums -
ACB, & ducatur CD ; ®quaturergo, 5. 1. ACD
- ipfi ADC, qui, 9. ax. minor eft, quam BDC , cui,
§- 1. zquatur BCD , qui , 9. ax. min. eft, quan.s _
. ACD; adeoq; ang. ACD minor cft fe ipfo. Q.E.A.

PROPOSITIO VIL
I duo 3gla ( ABC, DEF 4) aq.z‘;mtur qtzoéd

omnia batera; equabuntur etiam fibi mutuo.
guoad omnes angalos , [ub quibus «qualialateras
- [ubtenduntur, & quoadipfafpatia .

Quoniam enim, Ayp. ®quantar AC , & DF;
: A 3 & hac
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fi haec illi fuperpopatur, congruent,conv.8. ax. fed
& byp. =quantur AB. & ED, uti & BC, & EF; er-
£0,7.1. cadet punétum E fupra B, at proindé om-
nia congruent, &, 8. ax. aquabuntur. Q.E. D.
COROLL. Hinc triangula fibi mutuo ®qui-
latera, etiam inter fe funt ®quiangula .

PROPOSITIO IX.

Aram angulum vetlilineam (FBG ) bifa-
riam fecare . o
. Abfcindantur 2quales BA , BC, & ducatur
AC, fupra quam, 1. 1. fiat 3glum =quil. AEC, &
ducatus BE . Quoniam ergo in 3glis ABE, CBE,
equantur mutud BA, & BC,ut X EA, & EC, &
BE eft communis; erit, 8. 1. angulus ABE zqua-
lisangulo CBE. Q._E. F.

PROPOSITIO X

!")) Atam re€lam lineam CAB) bifariam fecare.
ADB

- Super totam AB, fac, 1. 1. 3glum aquil, .

, tum, 9. 1. divide angulum ADB bifariam_;

Dico faétum . Nam,conftr. DA ,& DB 2quantur,

* uti, & anguli ADC , & BDC , & DC, eft commu-
- “nis; €180, 4+ 1. AC , & CB zquantur fibi mutuo. |

PROPOSITIO XL

Y} X punttodato( D )inlinea data( AB) k-
neam perpendicularems (DE) erigere.
Abfcin-




Liszsr Priwmus. Vi
Abfcindantur utrinque ®quales DC, DB, &
. fuper totam BC fiat, 1. 1. 3glum =aquil. CEB, & -
ducatur DE ; Dico faftum . Nam, cosflr. ®quan-
tur linez DB, & DC, uti, & EC, & EB,atq; ED
eft comm; Ergo, 8. 1. 2quantur anguli CDE , &
BDE ; adeoque, 10. def. linea DE perpendicularis
cfitad AB. QEF :

PROPOSITIO XIL

X pantlo dato (F) extra lineam datam( AB)
ducere perpendicalarem (EF) in ipfam dataws.
Centro F, abfcindatur utcunque ex data AB

ortio CD, quam, io. 1. divide bifariaminE, &
-ducantur FC, FE, FD; Dico faCtum. Nam,con/ftr.
zquantur CE, & ED ,uti, & 15. def. FC, & FD,
atque FE eft comm. Ergo, 8. 1. @quantur anguli
CEF, & DEF ; ac proind¢ , 10. def. FE perpendi-
cularis eft ad AB. Q E F. ‘

PROPOSITIO XIIL

- Nguli deinceps fimul fumpti. ( ACD pl.
DCB ) aquantur ducbus angalis retiis .

Ex punéto C erigatur ( 11. 1. ) perpendicu-

laris CE ; erit conftr. angulus ACD, dempto iplo

ECD, =qualis ipfi reéto ACE , atque DCB, ad-

dito iplo ECD, ®quatur alteri reto ECB:Ergo

ACD pl. DCB =quantur duobus reé&is (namip-

fe ECD, ob contrarias notas plus , & minas, non

computatur) Q. E. D. - .

, 4 CO-
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COROLL. 1. Hinc fi unus angulus dein-

cepsreftus fit, alter etiam erit re€tus, & fi unus "

acutus, alter erit obtufus .

2 Siplures reft® adidem pun€tum eidem re- .

e infiftant, anguli fient duebus reétis =quales. -

3 Duz .reftz invicem fe fecantes, efficiunt -

angulos quatuor reélis mquales. --
4 Omnes anguli circa unum punétum confti-
tuti, conficiunt-quatuer reftos . * .

PR»OPOSITI‘O XIV.

ejus punttum (C) due rette lmex (AC,BC)
non ad eafdem partes dutic , angulos deinceps
(ACD, pl.DCB) duobus rectis aquales fecerint 3
n d:ret?mﬂ erunt inter [e.

Nam fi id negaveris; fint AC , CE fibi in di-
re€tum;ergo angulus ACD:pl. DCE, 3.1.%quan-

‘tur duobus reétis, qui, £yp. zqu. angulis ACD pl. -

DCB: ergo,demptocommnmACD erit , 3 ax.
DCE =qualis ipfi DCB, parstoti. Q. E. A

PROPOVSvITI_O XV,

Ngubi (A, B) oppofiti per verticem aquan-
tur fibi matao .

Nam A pl. D =qu; r3. 1. duobus retis, uti 5

& ipfi B pl. D, ergo dempto communi D angulus
A, 3. ax., ®quabitur ipfi B. Q. E. D.
SCHOL 1. Siad re€tam lineam, atque.-
ad

A ad alxqtmm retam lineam (DC) quxe ad

N

)



|

§

LiserPri1muTs. ~

ad ejus datum punétum duz re€t® linez non ad
eafdem partes fumpt® angulos ad verticem ®qua-
les fecerint; ipfe reéte funt fibi in dire€tum;quod
colligitur ex tribus przcedentibus-.

2 Siquatuor re€le linem -ex eodem punto
exeuntes angulos oppofitos ad verticem @quales
fecerint; erunt quelibet duz in direétum pofit .

PROPOSITLIO XVL

Wjﬂﬁ'ﬂmﬁe h't'tmg-uli (ABD) uno late-
. re produtto ( AD);erst angulus externus

. (8DC)major utrolibet interno® oppafito (ABD,
. BAD.) :

Dividantur, to. 1. bifariam latera BDinE ,r
& ADin F, & per pun&ta F, & E expunélis B, &~

- Aducantur reétz, itaut FH ®quetur ipfi BF,& re- -

i

& EGipfi AE, & ducantur GD, HD, & trahatur
BD indire€tum. Quoniamergoin 3glis BEA,
GED latera BE, AL mquantur,cozffr. lateribus

- ED, EG, &anguliinE, 15. 1. ®q. inter fe; erit,

4 1.angulus ABE =qu. ipfi EDG, qui minor ¢t

toto BDC. Deinde in triangulis AFB, DFH lates
ra AF , BF ®quantur,cosflr. lateribus DF, HF , &
1§. 1. anguli in F zquantur fibi mutuo; ergo, 4. 1.’
angulus BAF =qu. ang. FDH ; qui minor eft to--
to ADK , qui, 1§. 1. ®qu. ang. BDC : ergo BAF

- minor eft ipfo externo BDC. - :

. Q_E. D.

PRO-



10 Evem: Eucripis
"PROPOSITIO XVI

Vigfeunque triangali (ABC) due anguli fi-
v C maul [umptiduobus retiis funt minores omni-
- farsam Jumpts .

Siquidem ACB pl. ACD zquantur , 13. 1.

2 reflis, atqui,16.1. ACD major eft tamipfo A,

quam ipfo B; ergoneque ACB pl. A, neque ACB

pl. B conficiunt duos reftos :idemque patebit de
A pl. B protra€tis lateribus ultra B , vel A.

COROLL. 1.Hinc in omni triangulo,cujus

- unus angulus erit retus,vel obtulus,reliqui erunt

acuti. N

2 Omnes anguli trianguli 2quilateri, uti , &

?uo anguli, qui funt ad baim 3gli Ifofceles , acuti

unt. . :

PROPOSITIO XVIIL

.' I N omwitrianguls (ABC) angalus ille major
ef?, qai opponitur majori lateri (AC)

- Fiat AF ®qualisipfi AB, & fiat CD =qualis
ipfi CB, & ducantur , BD , BF : erit ergo angulus
ABC maj. 9. ax. quim ABF, qui ®qu. §. 1.ipfi
AFB, qui, 16. 1.major eft , qudm C ; ergo ABC
maj. et ipfo C. ltem ABC major eft ipfo DBC,
qui 5. 1. &zqu. ipfi BDC, qui , 16. 1. major eft iplo
A :ergo ABC mejor eft , quam A. QE.D.

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

-~ YV omni triangulo (ABC) latas illud majus
eft, quod opponitur majori angulo (A) .

Nam ft AC zquaretur ipfi CB; eflet, §.1.an-

_gulus B equalis ipft A ;contra byp. Itk etiam fi

AC major effet ipfo BC ;effet, 18. 1.angulus B

major angulo A contra syp.

PROPOSITIO XX~

Y IV omsi triangulo (ABC) ‘duo laiera fimul

Jumpta ( AB pl. BC ) tertio ( AC ) majora_s
&nt . S '
¥ Trahatur CB in dire€tum, & fiat BD =qua-
lis ipfi BA,& ducatur AD; erit, 5.1. angulus BAD
zqualis D. Igitur angulus DAC,utpoté maj.quam
DAB, major etiamerit, qudin D ;adedque 19. 1.
DC ( ABpl. BC) major erit, quam AC. Q.E.D.

PROPOSITIO XXL

1 fuper 3gki (ACB) bafim (AB )in ipfo ab

ejus extremitatibus due retie linee ( AD,

BD ) conflitute fuerinmt ; be fimal fumpte minoves

exunt duobus triangsli lateribus ( ACp.CB) fis
ovub [umptis, fed majorem angulum confistaent.

Quonif enim AC pl. CE, 2o.1. maj.funt,quim

AE ; {1 addas utrique ipfam BE ; erunt AC pi. CB

maj. quam AE pl. EB. kem DE pl. EB maj. funs:
20.1-
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go.1.quam DB: fi ergo addas utrique ipfam AD 3
erunt AE pl. EBmaj. quim AD pl. DB ; ergo AC

d“

&=

pl- CB long¢ maj.qudm AD pl. DB. QE.D.Tum

angulus ADB. 16. 1. major eft angulo AEB, qui

& .

16.1. maj; eftipfo C: ergo ADB maj.eft,quam C..

PROPOSITIO XXl

X tribus datis lineis (A,B,C,) quaram due
[imulfumpta majores fint,quim tertiagrian-
guium efficere . _ , i
Ex linea indefinita DH fume lineam DE equ.

iphi A, lineam EF ®qu. ipfi B, & lined FG &qu.ipfi

C : Tum centro F, & intervallo FG fiat unus cir-

culus, atque tum alter centro E , & intervallo DE.
Ex punélo ergo K, ubi circuli fefe mutuo fecant,
ducantur KF, & KE ; dico faftum; Nam A,conftr.
ipfi DE, & hac, 1¢.def. ipfi EK ®quatur:ita etiam
equantur C, GF, & FK fibi mutuo,atque demum
ip(a B, conflr.ipfi EF, adeoque 3glum FKE faflum
eft ex lineis datis A, B, C. Q.E. F.

PROPOSITIO XXIL -

D datam retlam lineam (AB), datumque

ineapuntium ( A ) dato angulo rellilineo

(E) angulum zqualem rectilineam ( A) conflti-
tuere . - : :

ipfi EF: Tumfuper AD conftitue, 22. 1. trian-
) : gulum

Duc re€tam FG utcunq; & fac AD aqualem
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gulum alteri EGF zquilaterum, itaut ACipfi EG
zquetur, X DC ipiFG; erit, 8 1.angulus A

zqualis iph E. Q_E. F

" PROPOSITIO XXIV.

I duotriangala (ACB, ACD ) babeant dug
‘ latera aqualia duobus lateribus utrunques
wtrig; fit vero vertex unius (AGB) major alterius
vertice (ACD)); erit etiam sllins bafis (AB) ma«
. jor alterius bafs (D) : _ .

Difponantur it3 triangula data, ut AC fig
utrig; latus commune, & latus CD unius ®quetur
alterius lateri CB , & ducatur DB. Quoniam ere
go angulus ADB, g. 4x. maj. eft ipfo CDB,qui, 5.
1.zquat.ipfi CBD , qui, . ax. maj. eft ipfo ABD ;
erit ADB maj. quam ABD : ergo, 19. 1. linca AB
maj.eft, quim AD. Q_E. D

PROPOSITIO XXV.

I duotriangula ( ACB , ACD) babeant duo
lateraaqualia duoius lateribus , anius verd
bafis ( AB ) major fit alterins bafi( AD )3 erst
etiam illius vertex (ACGB) major bajus vertice a
(ACD) . o T
' Nam fi dixeris, angulum ACB zqualem effe
angulo ACD,, ob ®qualitatem ctiam latecurp hos
angulos intercipientium ; erit, 4. 1. AB ®qualis
ipi AD, contra byp. o Lo
- Sinverd dixeris ; angulum, AGD,majox;;v-{
‘ ' efle

4.
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effe angulo ACB; erit,24- 1. ipfa AD maj. quam.,
AB contra byp. .

PROPOSITIO XXVL

I Vdao triangsia (ABC » DEF) babeant duos |:

angulos equales dnobus angulis (ipfum B ;
E; & ipfum C ipfi DFE):babeant vero , & latup:jf
«quales angulos interjacens, vel ipfis adjacens ,
£guale s equabuntuy religua quoad omvia . y
1. Hpyp. Sitlatus interjacens BC equale in-
terjacenti EF,dico etiam latus adjacens AB squa-

ri adjacenti DE. Nam fi dixeris, ipfum DE majus |.
efle, qudm AB, fiat HE %quale ipfi AB, & ducatur |

HF; ergo, 4.1. ®quabuntur triangula ABC, HEF,
adeoque angulus HFE zquabitur ipfi C, quibyp.
@quatur ipfi DFE, ac proind¢ HFE aquab. ipfi
DFE,parstoti.  Q,_E. -A. e
2. Fyp, Sit latus adjacens AB zquale adja-
centi DE; dico etiam fore latus interjacens BC
xquale interjacenti EF . Nam fi EF majus effet,
quam BC, fiat EG zquale ipfi BC, & duc. DG: er-

£0; 4- 1. 3gla ABC, DEG zquabuntyr, acproin- :

de angul. DGE =quah,ipfi C, qui, yp.®quatur ipfi

t
¢

]
L
!
L

DFE, adeoque DGE externus oquaretur interno

DFE : qudd, 16. 1. eft abfurdum.
PROPOSITIO XXVIL

~ Iin duas reitas Iinéé} (AB, CD) reftainci-
Y dews (EF) altermos angalos (AEF, DFE)
: ' fqua-
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egwales fecerit; parallele erant inter ¢ ipfe Imec
(AB,CD)

Nam fi dicantur non effe parallel ; conve-
nient ergo ulterius produétm, ut puta in punéto.
G, atque tum angulus AEF tanquam externus,16.
1.major erit'interno DFE, contra éyp- :

PROPOSITIO XXVIH.

I tnduas reﬂa: lineos (AB, CD) retlaincis

dexs linea (EF) externnm angalum (AGF)
snteyno dd eaj‘dem artes oppo, /ito (CHG ) zqua-
dem fecerit, am mterrm:,@‘ ad eafdé parte:(AGH.
‘CHG ) equales dgobus retiis; paralkhe erunt ine
zer /E' tpfoc livee (AB,CD)

Quoniam, &yp. angulus CHG zqua-
tur zpﬁ AGPF qui, 1§. 1. quatur ipfi BGH:erunt,
2. 1. parallcle inter fe ipfe AB,CD. Q:E:D.-

2. Hyp, Quoniam, bypangul AGH pl. CHG
zquantur 2 reétis,qui, 13.r. equantur iplis AGH. .
pl. BGH : dempto communi- AGH ; eri¢, 3.a%.
CHG ®qualis alterno BGH ; adeoque, 7+ x.AB

~ CDerunt parallelw CL_E.. D.

PROPOSITIO XXIX

N paralielas veStas lineas CAB, CD) reftain-

cidens linca (FE) alternos angulos fibi mutue

xguales, uti & interyum o0 externsm ad eafdem

partes oppofitum inter fe aquales: atqne demust ix-

ternos ad eafdé partes duobws retlis xgucksqfs-c:et .
Q
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. Quoniam AB, &.CD ponuntur parallele ;
fccirco anguli interni ad eafdem partes ( ex #ofira
definparaliclarum ) fimul fumpti @quantur angu-
lisinternis ad partes oppofitas fimul fumptis : at-
qui, 13. 1.fumma horum duatuor angulorum in-
ternorum ®quatur quatuor re€lis; ergo quilibet
duo interni ad eafdem partes ®quantur duobus re-
&is:atqui etiam, 13.1. DHG pl. CHG zquantur 2
veltis: ergo dempto communi CHG ; erit, 3. ax.
DHG =zqualis ipfi AGH,qui preoterea, 1 5. 1. £quas
turipiBGF Q. E. D. ,

~ COROLL. Hinc omne parallelogrammum
habetns unum angulum reGum eft reQangulum .

PROPOSITIO XXX
Ve refizlives ( AB, EF) eidem (CD)
fﬂl:lie paraille , fust etiaminter [eparal-

- . Quoniam enim ABcft parallela ad CD; erit,
29. k. ang, AGH mqualis ang. DHG : & quoniam
gD ponitur parallela ad EF; erit , 29. 1. angulus
HG =qualis angulo FKH ; adedq; 1.ax. AGH
aquatur ipli FKH, atque proind?, 2. 1. ipfe li-
nex AR, EF funt inter fe parallele, Q. E D.

.. PROPOSITIQ XXXI

"A Dato pantlo (C) dure vefte linee ( AB)
_pavallelam rettam lineam (CD) ducere.

... £X punéta.C ducatur utcunque reits CB in

A . ip-

e

[ -5 1
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ipfam datam AB, &, 23. 1. fiat angul. BCD #qua-~
lis angulo ABC: igitur, 2. 1. ob angulos alter«
nos equales, erit CD parallela ad AB.

Q_E F

"PROPQSITIO XXXIL

YK NV omsi triangulo ( ABC) sz0 latere prodas
R &o(BC in D)sexternus angulus( ACD)equn-
tur duobus internis oppofisisCAphB): atque ommes
anguii fimul fompti agmantur tﬁu&m retlis.

- Ex punéto C, 31.1.duc. CE parallelamad -
BA ; erit, 29. 1.alternus angulus ACE &qualis al-
terno A, & externus ECD zqualis interno oppo-
fito B: ergo toti ACD aquantur A pl.B. Q.E.D.
Tum ACD pl.ACB, 13.1. ®quantur 2 reélis : at
qui ( ¢ prius ) ACD aqustur ipfi Apl.B:ergo
ACB pl. A. pl. Besquantur duobus reétis. QED.

PROPOSITIO XXXIL

Inee € AC, BD) gueveitas (AB , CD)pa-
; rallelas, & equales claudunt 3 fint , & ipfa
. snter fe aquales, & parallelz .
Ducatur AD;ob AB, & CD parallelas, erit,
29. 1. angulus BAD &qualisipfi CDA, fed, byp.
AB zquatur ipfi CD, & AD eft communis : ergo,
4 1.AC, & BD =quantur, & angulus CAD an-
gulo BDA ; adeoque , 27. 1.etiam AC, & BD
fuat interfe parallele . Q_E. D.

B PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.

N omni jmrgllelpgr,ammo diameter dividit f5-
I guram ipfam in duo triangals zqualia quoad |:
Jpatia, angulos, @ latera.  ~ . .
" Siquidem ob pppofitas parallelas ; angulus |
ABC angulo DCB, & angulus ACB angulo DBC |
squatur ; fed & CB eft communis ; grgo, 26. 1. |
triangulum CAB zquatur triangulo CDB, latera |:

lateribus, & dnguli angulis,  Q._E. D,
"PROPOSITIO XXXV.

1 dzxoparallelogrammata ( AD, AH) confti-
Y tuza [t fuper eandem bafim (AB) & inter
eafadem parallelas(CH,AF ):equabuntur inter fe.
" Quoniam enim in 3glis ACG, BDH latus,
34.1.CA ipfi DB, & latus AG lateri BH 2quan-
tur, & CG ipfi DH ( nam GD, AB, & GH ,34. 1.
Zquantur, a¢ preinde etiam, 2. ax, CG, & DH )
erunt , 8. 1.ipfa triangula ®qualia inter fe : ergo,

+ dempto utrinque 3glo DKG, & addito utrique_»

38lo AKB; erit, 3. & 2. ax. AD zqu. ipfi AH.

PROPOSITIO XXXVL

N T dus paralielogrammata (AD , EH) confli-
tuta fzﬁt [uper equales bafes (AB, EF) & én-

fer eafdem parallelas; equabuntar fibi mutad .

, Si-
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Siquidem, 35. 1. AD, 2qu. ipfi AH, quod
quatur ipfi EH : ergo & AD aqu. ipi EH. -
o E [ N

PROPOSITIO XXXVIL -

I duotriangala (ACB,AGB) conflituta fint
]'azer eandems bafim (AB) & inter eafdem
5, aquabuntur [ibi mutud .

~ Exeodem punftoB, 31. 1. ducatur BD ps-
rallela ad AC, & BH paralicla ad AG; erit , 35. 1.
AD =zquale ipfi AH :atqui, 34. 1. triangulum.
ACB eft dimiditiipfius AD , & triangulum AGB
dimidium ipﬁus AH :ergo, 7.ax. ACB zquatuy

PROPOSITLIO XXXVIIL

I dwo triangala (ACB, EGF) conflitytafint
Juper aquales bafes (AB , EF) & inter eaf

- dem parallelas; aquabuntur fibi mutud,

Siquidem ACB, 3%. 1. ®qu. ipfi AGB, équ,‘
34. 1. ipfi GBH, =qu. , 37. 1. ipi HF G, =qu., 34

| 1.ipfi EGF ; ergo & ACB ipfi EGF. QE.D.

PROPOSITIO XXXIX

I dua triangula equalia conftituta fint fuper
eandem bafin (AB) ; crant etiam inter eaf
m parallelas (CM, AH )
Nam fi dixeris,, verticem alterius trianguli
o B 2. G
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.eadereinD , velinE , ducatur IB ¢ erit ergo’

-ADB,£. byp. =qu.ipfli ACB,®qu. 37. 1.ipfi AlB,

ergo, & ADB ipfi AIB, pars toti : vel AEB 2qua-

bitur ;. 4yp., ipfi ACB, quod, 37.1.2qu. AlB,

adedque mquaretur AEB ipfi AIB, totum parti .
Q. E A

PROPOSITIO XL

eafdem parallelas .

Nam {i dixeris, alterius verticem cadereinE; |

welin F , ducatur MG ¢ erit etiam GFH , vel
GEH, f. byp. , 2qu. ACB, equ. 38. 1.ipfi GMH:
adedque totum parti , vel pars toti zquaretur .

PROPOSITIO XLL

’ § 1 inter eafdem parallelas ( CE, AB) & in eo-

dem bafe , conflituta fint triangulum (ACB)

.wparallelagmmmm ( AE ) 3 bocerit duplam
vlius.

Ducatur BF parallela ad AC , erit ergo, 35- 1.

AE zqu.ipfi AF , quod, 34. 1. duplum eft trian-

guli ACB: Adedque AEE duplum erit ipfius ACB.

’ -
“ <

- PRO-

Iduotriangala aqualia conflituta fint fuper |
equalesbofes (AB , GH) serunt etiaminter |
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" PROPOSITIO XL
Ddto triangulo ( ACB ) 3 aqualeparallelos. '

grammum conflituere in dato angulo retti-
bineo (

Dmdatur > 10. 1. ABbifariaminF , & ad pun- .
&um F, 23.1.fiatang. BFD zqu. dato X. & due
~ catur BE parallelaad FD : dico fa€tum : nam pa-
- rallelogrammum FE, 41. 1., duplum oft triangu-
- liFCB, quod,38. 1.zqu.triangulo ACF: adebque »
- FEzqu.totiACB.  Q.E. F.

PROPOSITIO XLIL
/parallelogmmmo (DKLH ) comple-

mmta unt aqualia.

Siquidem,, 34 1. dxagonahs KH dividit ﬁngu-
la parallelogrammata per quée tranftc in duo trian-
~ gula ®qualia : ergo fi 3 triangulo KDH demas
, 3glum KCF , & triangulum FEH , & demasd
, tnangulo KLH 3glum KIF, & gglum FGH : fu-
pererit, 3.ax. FL. &qu.ipfi FD. Q.E D.

PROPOSITIO XLIV. . -

D datm re&'am lineam ( AB ) dato trian.

gulo (O ) equale parallelogrammum( FL)
appiscare in dato amgulo vefiilineo (Z)

Fiat , 42. 1. FD aquale triangulo O, itaut an-

gulus DCF aquetur anguloBZ Fum protraéagu:

3
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CF in direftum , & fiat FG @qu. ipfi AB: tum per
punétum G ducatur GH parallelaipfi FE donec
occurrat lineze DE protraétz in punéto H : dein-
d¢ ducatur diagonalis HF donec occurrat ipfi DC |
protrafte in K , & ducantur caterz parallele: |
erit , 43. 1.complementum FL 2qu. FD , =qu. |
coxftr. ipfi O ¢ atque angulus LGF @quatur 29.1.
angulo DCF, zqu. confir. ipiZ. Q. E.F.

PROPOSITIO XLV.

"M D datamretiam lineam ( CA) dato retli- |

lineo (XZ ) aqualepgram ( CE ) confl- |

Zueve in dato anguie " :

Refolvatur datum Reélilineumin 3gula X, & |

Z : & 44 1.linem AC applicetur in dato angulo

‘M pgrum CB aquale ipfi Z : tum producatur CD |

verfus F , & ad reétam DB applicetur pgrum DE |
zquale ipli X ; erit,conflr. X2 =quale ipfi CB pl.

DE (CE) QEF

.~ PROPOSITIO XLVL -
' D datam reftam lineam ( AB ) quadre -

tum defcribere . ;
Super datamt AB erige duas petpendiculares
AC , BD;erunt, 28. 1. hz inter fe parallele: fiant
etiameequales -3 ergo , 33. 1.erunt pariter ipfe
AB, CD inter fe zquales, & parallele: Quoniam
igitur,confir. anguli A , B,re&i funt ; ‘erunt etiam, |
29. 1. re€liipfianguliC, D ; adedque figura de-
fcripta eft quadratum. - Q.E F. -
' - ) PRO-
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PROPOSITIO XLVIL

N omsni triasiguio vetlangunlo ( ACB ) qua-

dratum lateris ( AB) angulum rectum [nb-
 tendentis &quatur qxadratis reliquoram laterum
fimed fompiis .

Ducatur CK parallela ad BE , & trahantur, 1.
poft. cmter® occultz . Quoniam, 4¥p. @quantur
FA,& AC, utietiam AB, & AD, necnon ; 10.
& 2. ax. aniguli FAB ; ( FACpl. CAB) & DAC
( DABpl.CAB. ) ;ideozquabuntur , 4.1.3gla
FBA, & ACD : atqiii, 41. 1.parallelogram. AM

eft duplumi trianguli FBA , niam , 4yp.& 14.1.MB
eftunare€ta ; atque pgrum AK eft duplum 3gli
ACD:- ergo, 6. ax.®quantur inter fe AM, & AK,
& eodem prorfus modo oftendetur ; ®qualia effe
inter fe BN, & BK, adedque totum ABq.®quatur
ipfi ACq. pl. CBq. Q. E. D. _
SCHOL. Nobiliffimum hoc Tlieorema de-
~ bemus antiquiffimo noftro PYTHAGORE : at-
que ejus porrd beneficio perficitur figurarumi re-
&ilinearum quarumcumque ddditio, & fubtrattio,
& complura alia fcitu non injucunda s qua vides
apud Clavium.

PROPOSITIO XLVIL

N omui triangulo (ACB)Yangulus(ACB) ca-
jus oppofitum latus (AB) aqué potefi, ac cere

re loeka,retius eft . ~ _ ’
~ B 4 Su-



¢4 - Ervewm Eucriprs, .
Supra CB ducatur perpendicularis CD 2qua<

lisipfi AC , & trahatur DB ; erit, 4yp. ABq.aequa-

le ipfis ACq. pl. CBq. zqual. CDq. pl. CBq. qui-
bus, 47. 1. ®quatur DBq. Ergo @quantur inter fe
AB, & DB, fed &; coxfir. zquantur AC, & DC,&
CB eft communis ; ergo, 8. 1. angulus DCB , qti
ex conftruétione reétus eft, zquatur angulo ACB:

AT
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¢4 = Erewm Eucriprs. .
Supra CB ducatur perpendicularis CD 2qua-
Iis ipfi AC , & trahatur DB ; erit, 4yp. ABq.zqua-
le ipfis ACq. pl. CBq. zqual. CDq. pl. CBq. qui-
bus, 44. 1. @quatur DBq. Ergo ®quantur inter fe
AB, & DB, fed &, conftr. zquantur AC, & DC,&
CBeft communis ; ergo, 8. 1. angulus DCB, qti

ex conftruétione reétus eft, #quaturangulo ACB:
Q_E D. - o
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LIBE R IL
DEFINITIO.

y Ineam in lineam ducere eft Re-
&angulum fub illis efficere . 1d
)* N autem non fit per multiplicatio-
" P nemjfiquidem linea,millies fum-
P40 pta,nunquam poteft figuram...
producere, fed potids fi intelli-.
gatur una moveri perpendicula-
Jterjuxta longitudinem alterius . ~

‘AXIOMA,

i

' "E lllongnudo aquatur longitudini , & latitudo

txtudmn;etmmReEtangulum gquabitur Re- -
POSTULATUM .

Llcgat lineam ducere in fineam modo pree-:

.‘.‘i

MO
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26 ELem. Eucriprs.

M ONIT A |

. !

t.. [ Rimz decems Propofitiones walent in_

' quantitate, tim continua, quim difcre- |

ta, ]' Ve in numeris reltqtm Vero tantim in Con- i
tinga. e ¥ :

e. S7quis, majoris claritatis gra:m, velit deccm '

primaruns Propofitionum demon(lrationes juxta

- methodum Commandini; eas Videdt ix ﬁne bujus

bibri.
PROPOSITIO’I

T dentur due re&c Imm( Z,X ) qxamm..:
sltera(X) [t integra, alsera (Z) verd fetta;
Kedongulum (£ X ) om’urebmjum Jub-duabus
integris, &quatwr retiangulis comprebenfis [ub in-
Jetta . & fegmentis alzerius. Demontirantur hz -
quatuor prim per multiplicatiovem fpeciofam ex
pracedenti axiomate ,

Nam,byp, Z aqs. apl.b = - 1
X “qs. X. S

Etgo . XZ aga. aX,prX ¢
QED. RO

P ROPOS I".T;.I O.1L

X ] vefta (Z) [efPa fit urcanque; erit quadratum
totius aquale retiangalis comprebenfis fub 16~
ta (9' quolxbet Jegmentorsum .
Nam
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Nam, byp.Z «qz. a phb.

| agu. 2.

-Ergo 2Z «qu. aZpl.bZ.
: Q.E.D.

"PROPOSITZIO IIL

Iretia (2) fefla fit atcamgne ; eritrettangy-
|l [ub tora, & unaipfins parte #quale qua-
arato ejufdem partis und cuyrreftangalo compre-
prebenfo fub partibus . -
Nam, byp. Z #qu. apl.b.
a aqu. a.

\

Ergo  4Z «gu. aapl.ab.
QED

PROPOSITIO IV.

S Irefta (2) febla fit atcunques evit quadratam
Y lotins gquale quadratis partinmiuna cum bi-
%15 retlangulis comprebenfis fub partibas.
-Nam , byp. Z aqu. aplb -
Z zgu. aphb

Ergo  ZZ agqs. aapl.2ab pl. 2 bb
Q.E.D. .

N PRO. 4.
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PROPOSITIO V.
S Iretta(AB) [eita fit xqualxter(m O)&r ine-

qualiter (in D) ; erit quadratum dimidie

&quale guadrato partis intermedie und cum re-
Etangnlo comprebenfo fub partibus inequalibus.
D:co, CBq ceqzmrz tp/' s CDg pl. ADB.Nam

JE u. {CD pl BDq pl. CDB.pl.CDB(3.2.)

CDq.pl.CDB.pl. CBD (: 2.)
{ CDq.pl. ADB.
Nota, Qx_qmam AB divifa eﬁ wquahter in_.

.~ haec

C ,idem effe rectangulum CBD 4 ac re&angulum '

compxehenfum fub AC, & DB.
PROPOSITIO VL
Iretts (AB) [fecetar bifarviam (inC)&illi

quapiam (BD) adjiciacur; erit vetiangulum
( <1DB ) fub tota compofita & adjecta und cams
(CBy) qz:adrato dimidiz equale ipfi (GDq) qua-
drato linek compofitc ex dimidia, &’ adjetia.
Dico, ADB pl. CBq zquari xpf iCDq. Nam
( ADB pl.CBq. (3. 2.)
Equ. {CBq .pl.BDq pI ABD (1. 2.)
hzc CBq pl. BDq pl-2 CBD (4. 2.).
Q.E.D.

Nota, Q_omam AB divi(a eft bifariam in
C, idem effe fi duxeris lineam BD primdin AC,
- &deindtin CB, acfiillambis duxeris in CB.
PRQ-

E
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PROPOSITIO VIL

Ireita ( AB) fecetur atcanque (in C) ; erit

quadratam totins und cumy quadrato anins
portis aquale binis reflangalis fub tota , & eadem
parte urd cum quadrato alterius partis,

. Dico, ABq.ph ACY- eguari 2 BAC. ph CB?.
am
( ABgpl. ACq. (4.2.)

£39-¢ ACqpl. ACqpLBCqpl.2 ACB(3.2.)

- h=el  BACpL CBg. . QED.
Nota, Quoniam (3.huj.) BAC «quatar ipfi
ACB pl. ACq. ided , 2. BAC equari 2 ACB

pl 2 ACq.
PROPOSITIO VIL

Iveita ( AB ) fecetur ntcanque in (C') s re-
_ Stangulum ( ABC ) quater comprebenfum_s
. Jub tota( AB ) & uno fegmento (CB) una cams
\ (ACq.) quadrato alterius [egmenti gquatur qua
drato linea compofite ex tota ( AB ) &' ditto [eg-
mento [CB] . y
. Nimiram fiat BD aqualis ipfi CB 3 Dico,
{ ADg: eqaori 4 ABC [ ABD] pl. ACq. Nam
{ ADq' [4.2:]
Equ. | ABq.pLBDq. pl. 2 ABD [cosfir.)
hec {ABq.pl.BCq. pl.2 ABC [7.2.]
r2 ABC pl. 2 ABC.pl.ACq.
L4ABCPLACq.  QE.D.

Nota,



ELEM EucrLiDts.
Nota, 1o mamBD & BC =quantur; idem
efle BDq. ac BCq. quin & idem efle ABD, ac
ABC.

PROPOSITIO IX

1 refta (AB) fecetur aqualiter (in C) &'in-

equaliter (in D) ; erant quadrata partisum

snaqualium fimul fumpta dupla_qnadratoram pay-
tis dimidie, & partis intermedic .

Dico, ADq.pl. DBg .zqmm 2 CBg.pl 2

CDq. Nam
{ ADgq. pl. DBq. (4-2.)
I DBq pl. ACq. pl CDq.pl. 2 ACD

(confir.)

Equ. {DBq . pl CBq pl- CDg. pl. 2 BCD

hac
| CBq o CDq pl. CBq.pl. cuq
L2 CBq.pl.2CDq. Q.E.D
Nota.Quoniam AB feéta eft zquahter inG,
‘idem effe ACq. ac €Bq.quinimd idem effe ACD,
ac BCD.

PROPOSITIO X

yuapiom (BD) adijciatwr ; erant ( ADq. pl.
y. ) quadratq tatius compofy m,é‘ ad etie fimul
Jumpta, dupls quadrasorum (CB Dgq.) qua
defcribuntur [uper dimidia , & ;aper compofita ex
dzmtdm, é}' adjetta, fimul [ﬂmptorﬂm :

§ I retta (AB) [e52afit bifariam (i C), ezq:lc k%

Di.
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Dico, ADq.pl. BDq. zguari 2 CBy. pl 2

qant EA zqualis ipfi BD; Quoniam ergo,

confir. zquantur AC, & CB, uti& EA,&BD;

zquabuntur CE, & CD uti & EB, & AD ;adeo-

que linea ED erit fe€ta equaliter in C , & inzqua-

. literinB, Ilgitur ( g.2. )EBq (ADgq. ) pl BDq
. @quabitur 2 CBq.pl. 2 Dq Q.E.D.

PROPOSITIO XL

Atam reStam (AB) itd fecare, ut rettangn-
lum comprebenfum fub tota (AB) & altero

, Jegmentorum (BG) aquetyr quadrato (AGy.) re-

- ligai [egments.

; Super AB (46,1.) defcribe quadratum AC:
tum, 10. 1 latus AD feca biferiam in E , tum duc
EB, &ex DA produétafume EF wqualem ipli
EB, atque demum ad AF ffatue, 46.1. quadratum.

- AH ; dico fatum ; Nam.

( DFA (DH) pl.EAq. (6.2.) .
. Equ. < EFq (EBq ) (47-32) .
hzc LA q. P v EA
Ergo, 3.ax,DH aequatunpﬁ ABgq.(CA)
adedque dempto communi lA ;erit, 3.ax. AH -
zquale ipfi 1B, hoc eft ;equabuntut ABG &
AGq. Q_E. F, :

PROPOSITIO ‘XH
N omni 3glo obtufangulo (ABQ) quadratums
lateris [AC] obtufum anguhem [ubtendentis

qaa~
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quadrata lateram reliquorsm excedit duobyus ye-

Etangulis ( 2 CBD) comprebenfis, & ab une[ BC] |.

laterumsque [unt circa sbrafam angulum(ABC),
iz quod, cim protraéium fuerit caditbperpendicu-
faris [ AD] , & ab affumpta exterius linea (BD], 1
angnlos obtafum, & rettum interjacente.

Dica AGq. equari ipfi CBq. phABg.ph ¥
CBD. Nam- - : -

(ACq.[47.1.]
Equ. y CDq.pl.ADq.[4. 2.]

hzc L ADq.pl.CBq. pl.BDg.pl.2 CBD.[477.1.
q plBDq Qb &7 ]

{ CBq.pl-ABq. pl.2 CBD.
PROPQSITIO XIL

W NV quocangue 39V [ ABCY) quadrataum lateris
. [AB] acutum angulam [ ACB] fubtendentis,
@ quadvratis laterum religuorum exeeditar vettane
2ulo [BCD] bis comprebenfo , & ab uno laterama
[BC], qua funt circaacutum angwbum [ ACB],
én quod cadst perpendicularis [ 4D ab oppofito an-
gulo , guem [whtendit , & ipfa [DCY angsles re-
&um, & acutam [ ACEB] interjacente.
Dica, ACq-pl.BCy.cquari ipfis ABg.pl2 BCD.

Nam
{ ACq. pl.BCq. [47.1.
Zqu. r BCq.pl. ADq.pl.DCq.[7.2.]
haec{_ADq.pI. BDq.pl.2 BCD [47.1.]

. tABq.pl.2 BCD. .E.D.

MNota , Non reftringi hoc Theorema ad 3gla.s
acutangula,{cd locum habere in omnibus 3glis: &

quam- .

!
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~ quamvis perpendicularis cadat extragghlm de'
- monftratio tgmen femper eademeft. .

'PROPOSITIO XIV

‘ Ato reEdeeo (A) ctqz:ale qzmdratm conl:
‘~ flitaere.
Fac (45.1.)Rglum DB a:quale ipfi A tum
Jatus majus’ DC: produc , itdut CF @quetur iphi
CB, & bifeca; 10.1. DF in G,atque ex (G perF fiat
i cifcolus: tum praducatur BC in H, & ducatur
GH sDico, CHq. ®equari ipfi A. Nam
l' A (conflr.)
DB(DCF) (5.2. &3 ax)
hzc {GFq minis GCq. (confir.)
GHq minis GOQ. (47:3.)
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APPENDIX

A D II L I B RUM
Al:ter ita demor;ﬁranmr Dccem Prime.

’PROP: Ico, fibi mqum, 18. ax. AF,

&AG,pi CH, pl. DF. ~

PROP 2. buicoy ﬁbmquarl 18. ax. AE,&AC
pl DE.

PROP.3. Nempt , i &quentur AC, & AE;

mquabuntur , 18.a%. AF (hoc. eft
. -BAC)& AD,pl. CF (hoc eft ACq
pl.ACB.)

PROP.4. Dico, fibi®quari, ;8 ax.: ABq- (five

EB)& ACgq.pl. CBq. pl.2 ACB. fi-
+.v¢ GC, pl. DH, pl. 2 EK, nam.,
43.1.01 bx zquant. EK & KB i
PROP.s. Dico,fibi zquari OE, pl PL, & FC.
. Nam, 43. 1. & 2.ax. FB ®quatur
iph GC fivé, 36.1.ipfi LE. Quod
: ﬁadda’s‘commune PC, zquabuntur,
4, ax. FC, & OE, pl PL.
Qs' E. D.

PROP.6. Dxco,f bi eequarl EB,& HC,pl. GL;
Nam, 43.1. EQ_zquaturipfi QB,
five, 36.1.ipfi LC: Quod fiutrique
addas HB, pl. GL ; quabuntur EB,
& HC 3 pl. GL. Q.E.D.

PRO-




LisEX Secunbus. 35
PROP.7. Dico, fibi &quari KD, pl. FG , & 3 ED,.
pl- HG ;' Nam fiat EB zquale ipfi
FC,Ergo, 43. 1. & 2. ax. fibi mqua-
buntur KO, pl. EB, pl. FD, pl. HG,
(ivé2FD, leGg&KD > pl. EB,
fiveFC. -
PROP.8. Dico,fibi 2quari ED, & 4 BN, pl.HS,
‘ Nam,43.& 36. 1. ﬁbx equantur MB,
1C, T1, RP, uti &fibi PD, KN,
GK, ER ergo 4BN plL.HS aquab
xpﬁsBM pl.1C,pl. T1,pl.RP.pl.
PD,pl. KN, pl. GK, pl. ER. pl. HS
‘(hoc eft toti ED. - @D
PROP..9. Dico, fibi quari- ABq. pk 8Dq. & 2
"ACq.pl. 2 BCq, Fiat CM perpen-
dicularis, & #qualisipfi AC, & perfi-
ciatur fchema; ergo, 5. & 32.1. 2qua-
buntur anguli COM, CMD, CAM,
CMA, &unufquifque ‘lorum erit fe-
mire€tus. Ita, quoniam, conjir. an-
gulusin 1 eft re&us &in M femi-
reftus ; erit etiam LIM femireétus;
ergo fibi zquabuntur, 6. 1. LI, &
LM; Ergo
(2 A(‘q pl 2 BCq.(ut prins, & 34.1.)
| ACq.plCMq-pl.iLq.pl.LMq.(47- 1)
Equ. f DMg-pl.Mig.-(47.1.)
hxu{D[q (47-1.)
| BDg.pl.Blg. (6.1 D) :
L ABq pk BDq Q.E.D.

1 C 2 PRO-



36 Evrem. Eucriprs.
PROP 10. Dico, fibi #quari AEq. pl- CEq- & 2
. ADq. pl. 2 DEq. Nam faftaconftru-
&ione ,ufque dum concurrant in B
lmeaa protra&fs 3
q-p.CEq.(6.1.)
AEq pl EBq. (4.7 1:)
' qyc ABq.(47-1.) ‘
hz Ng.pl. 'NB
‘ ADq.pl, DNq pl NFq.pl FBq (6 & 34.1.)
-L2ADgpl2 DEq QE.D.

.
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36 Erem Eucriprs.:
?ROP 10. Dico, fibi #quari AEq. pl. CEq. & 2
. ADq. pl. 2 DEq. Nam fata conftru-
étione ,ufque dum concurrant in B
' lines protra&a 3
: "AEquCEq(6! QD
AEqpl-EBq.(47.1:)
Equ.f ABq.(47.1.)
haze - ANg pl.NBq.(47.1 )
. ADq. pI,DNq pl.NFg,pl. FBq (6 &34.1.)
. LzADgpl2 DEq Q.ED.

;
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INITIONES, . -

3
"y

Quates circuli funt , quorum

diametri funt ®quales, vel
, quorum , qu® ex centrisre=
wl, &z linex, funt zquales .

2. Reétalinea circulum tangere dicitur, que
cuim circulum tangat, fi producatur, circulum non
fecat . ’ )

3. Circuli fefe mutud tangere dicuntur,qui
fefe mutuo tangentes,fefe mutud nonfecant. -

4. Incirculo zqualiter diftare 3 centro reéte
* linez dicuntur, ctim perpendiculares , que 3 cen-
tro in ipfas ducuntur, funt zquales. Longius au-
tem abefle illa dicitur,in quam major perpendicu-
laris cadit. . }

§. -Segmentum circuli eft, figura que fubre-
~ &a linea, & circuli peripheria comprehenditur.

6. Segmentiautem angulus eft, qui fub reéta
linea, & circuli peripheria comprehenditur .

. In fegmento autem angulus eft , cym ino
fegmenti peripheria fumptum fuerit quo dpia M

C

3 pun-
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spunftum , & ab illo in terminos reétx ejus lineg, -

quz fegmenti bafis eft , adjuncte fuerint reéte li-
ne:is, inqiam , angulus ab- adjunétis illis lineis
.comprehenfus .
- 8. Cum verd comprehendentes angulum re-
-t linew aliquam aflumunt peripheriam,illi angu-
jus infiftere dicitus .

9 . Seftor autem cir:cuéli eft,cim ad ipfum cir«

culi centrum conftitutus fuerit angulus , compre-
henfa nimirum figura-, & i re€lis lineis angulum.,

continenfibus, & a peripheriaab illis affumpta.
.. 1o Similia circuli fegmenta funt , que angu-
Jos capinnt zquales : aut in quibus anguli inter fe
funt =quales . S

PROPOSITIO L

Ati Circuli ( ABCD ) Centraminvenire .
Subtendatur AC utcunque , quam, 10.
1. bifarim feca in punflo E, per quod, 11. 1, du-
‘catur perpendicularis BD, quam, 10. 1. bifariam
fecain F; Dico,punétum F efle.centrum quz-
fitum. Nam fi dixeris,centrum effe in punéto G,
dutis GA, GC, GE; =quarentur, 15. def.1.
GA, GC, fed &, confir. ®quantur' AE, K EC,
atque .GE cft communis : ergo, 8.1. zquarentur
anguli GEC, & GEA, ac proind¢ uterque re-
&lus effet ; adedque GEC equaretur ipfi FEC,
qui, conflr. re€tus eft, pars toti. QEA.

T | PRO-

|
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PROPOSITIO Ib

1 in Gircali Pevipberia dwo puntia (A, B?

fﬂmarmzr, refta(AB) guz puntiac y:j’;,o

. canzeitit, exit totg intra circulum .

" - Ducantur enim CA, CB,: & CD: utcun,
- Quoniam, 6. 1. angulus CDB. maj cﬂ

quém A,cui, §. 1. =quaturang. B; erit proin-

de, 19.1. CB maj. qudm CD; adebquc pun-

&um D re&tz cujuslibet - t,ra&z utcunque e€x

centro in ipfam AB, erit intra circulum.

Q_E D. .
PROPOSITIO HL '
I Diameter ( AB ) reftam qnampmm( (&) )

Y extrg centram btfarmm dividat; erit perpen-
ascularis ad illaws, & é converfo .

1. Quoniam, zquantur, byp. EC, &ED &,
15.def.1. FC; & FD, -arque FE eﬂ:commu—
nis ; zquabuntur promdé 8.1. anguli CEF, &

EP adebque AB erit perpendicularis ad GQ
E. D '

- 2. Quoniam equantur,byp anguli CEF &
DEF ,uti &,5. 1. anguli C,& D, & latus CF
lateri DF ; zquabumur 26. 1. CF. & DE

‘ Q._E. D. ,

C 4 PRO-
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PROPOSITIO 1V
N [ duavetiz; (AB ,CD) 2 mutwo fecent exs

tra centrum 3 non [e fecabunt bifariam+ ;-

Alidsenim trahatur OK excentro; erit,3.
i . angulus OKD' reftus, & reftus etiam angu-
us OKB 5 adebque pars toti zquabxtur
E. A

PROPOSITIO V

1duo C:rwl: fe mutuo jéce;xt 3 nou erit :lla-
ramidem centrum .

“Namfi dixetis,punfum quodpiam E effe cen-
trum utrivfque:ducta EB ad feftionem, &EDA
fecante utriufque peripheriam ; xquabitur , 15.
def. 1.EDipfi EB , & hac xpf EA : ergo&ED
1pf iEA , pars tot:. Q_E. A.

PROPOSITIO VI

I dyo Circuli fe interids tangant 5 nom erit :l-
lorum idem centram . -
Nami fi dixeris , utriufqué centrum effe‘in pun-
&oF : duc reftam FB ad contatum ; & retam
FDA. fecantem utriufque penphenam ®quabi-
tur, 15.def 1. FDipliFB, & hzcipfi FA: ergo
FDipfiFA , parstoti.  Q_E. A.

PRO-




- IV Diswetro Civewli fies; puntto ( G ) extra

Ltan;i‘I‘ﬁnT:nsl 4t

PROPOSITTIO VIL

. cemtrum: affumpro pertigant kinee ( GA.

. GC,GD,GE ; GHY) ofywe ad Circumferentians

!

- maxima quidem erit qua per Centram tranfibit:

dliarsm. verdque magis ad maximam ixclinabit ,
major erit : Et ex codem puntio (G ) dus tantim
wquales duci: poffuws:in Circumferentiam .

- 1. Quoniam ; 1§. defi & 2. ax. GA =qua-

tur ipfis GF plFC ,- qu®, 20. 1. maj. funt,quidm

- GC ; erit GA -maj..quam GC. -

2. Quoniam ®quantur FC & FD, atque GF

. eft comm. fed , 9. ax. angulus GFC maj..eft quam

GFD; erit , 24. 1.°GC ntajs quam GD ; & eadem

ratione GD- maj.: etfit quam GE. L
3. Quoniam FG pl. GE maj. funt , 2o.1.
quiny FE, quieigiratur FBserunt FG pl. GE maj.
et GE maj. qudm;GB.- -/ - - -
4 Fiat , 23.1.ang.BFHzqualis ipfi BFE &

qudm FB ; ergo dempta utrinque communi FG ;-

4
’ ducatur GH’: Qudniam equantur FE , & FH,

-atque FG eft comm. &confir. zquanturanguli

. EFG & HFG ; =quabuntur , 4. 1. GE& GH,
. nullaque alia , ¢ prius , duci poteft ad partem

. HA,vel EA que non fit maj. vel min. quam GH.
: Q._E. D.

\ .ERO-

-
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PR.OPODSITI ONVIK

; 1 éxpuntls (A) extraClrenlamdata cadans
linea in. ipfum Circwlum 3. inter eos,qga
“ i circali. concavam codunt fm.mna erit ghé per
\E centrum tronfibit , catere Veroeo majoresersmt, |
| © qud magis ad maximam iuclinobupr : Injer.eas we \
0, qua in Circuli Couvexmm.codunt, pRvimACri -
| gue cum Diametro coincidit : cetera verdedimago, |
1. res erant qud magis-d winima declinabunt : & ex
eodem puntto (A ) dua tamhwi aqualespertin.
gentin comvexsm Girculs o. totqdemque etiam in
Circuli concavam. '
Nam duflis radijs.

1. BA zquabitur , 15. dcf & 2. @%. 1. rpfs
AF pl. FE , que , 20, 1. maj: funt: quhm AE ergo
AB maj. eftquam AE. .

2. %onnamaqunnturFE& FD , » & AF eft
comm. fed , 9. ax. angulus AFE maj. eft quivn -
AFD; erity 24. 1. AE maj.quim AD : &eadem .
ratione AD maj. qudm AC. . . .
- 3. Quoniam , 2o. i. AG pl..GF min. fum: .
quam AH pL. HF , qu®, 21. 1. min. funt, quam °
Alpl IF , quz.21, 1. minores funt quim AK. ph

- KF; ergo,demptns equalibus GF ,HF, IF,KF,
- erit AG min. quim AH , & h&c min. quém AL,
hzcmin. qudm AK.

4. Fiat,23. 1. angulus AFL =qu. ipfi AFK:
quoniam equantur FL, & FK , atque FA eft ’ S
comm. & , conflr. angulus AFL equatur ipfi |

' AFK =

g ST R P
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AFK ; zquabuntur, 4. 1. AL, & AK :hifce verd
nula alia #quatur, ut prius oftenfum eft-
Q_E. D.

PROPOSITIO IX

1 ex pantto ( A ) affumpto in Circulo tendant
' in peripberiam plures quim duc refic [ib
mut®o £qualessin boc puntio erit centram Circali.
Nam, 7. 3. ex punlo extra centrum nonpoi-
funt in peripheriam duci plures, qudm duz reta
fibi mutud zquales; ergo A eft centrum. '
Q.E. D.

PROPOSITIO X
D Vo Circali fe mutud mon fecams wiff in due-

bus puntlis .

Nam fefecent , fi £ p. in pluribus punélisB,
C, D, atque ex centro alterius circuli ducantur
ad punéta fe&ionum linexg AB, AC , AD; ergo
punétum A, 9. 3.erit centrum utriufque cireulis
Quod, 5. 3. fieri nequit. >

PROPOSITIO XL
N Circalis [ofe interiiss tangemtibus lineas,
qua centra cowmellit, pertingst ad puniium .
comtaltus . ‘
» Sinegas ; habeant, i f p. centra eum fitum , ut
refta ED , quw ad conta&um non pertingit, trane
: - feat
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feat per centraE , O, & junge EA, OA | Quos:

niam ergo, - byp. zquantur OA,&OC; 2qua- |-

buntur, 2.4x.EC, & EOpl. OA , quz 20. 1.

maj. funt qudmEA , cui, 14. def. zquatur ipfa., 'I

ED; ergo erit EC maj. qudm ED , pars quim
totum. Q. E. A, . . o

‘PROPOSITIO XI

N Cirealis fefe exteriis tangentibas ; linea,
que centra connetlittranfic per contatium.
Sinegas ; Sintcentra, fif.p. itd pofita ( puta’
in A , & B) ut refta per ipfa tranfiens , non per-
tranfeat contaétum C, fed circulos fecetinD, &
E, & jungantur AC , BC ; quabuntur ," 15.def.
DA pl. EBipfis AC pl. CB , quz , 20.1.maj.
funt , quam AB ; ergo DA pl. EB maj. erunt
quam AB. Q._E. A. . ' .

PROPOSITIO XIL

Ircali fevel interiis ; welexterins tangant,
in uno tantim pantle [¢ tangunt . ‘

1. Tangantfe enim, fi f. p. in duobus punétis
D, &C ; ergo, 4yp. equabuntir BC , & BD,
adeoque, 2. ax. 2quabuntur AC , & AB pl.BD,
qua, 20. 1. maj. funt, quim AD, cui, 15.def,
@uatur ipfa AC; adedque AC maj. erit ', quim
AC. Q.E A -

2. Tangant fe , i f. p. duo circuli in duobus
punétisG , &F} ergo, 12. 3.linea AE, qua’

T . cen-

1
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centra connedit , tranfibit per contattum , ac
.promdéa uabuntur AF pl. EF , & AE : quod

20. I. 3 fieri nequit. - -

PROPOSITIO XIV.

N Circalo fivefie [ubtenfe ( AC , BD )
cquantar inter fe 5 equaliter etiam d:jiat:td
centro: & econverfo. |
- 1. Quoniam , 4 def. 3. EF eft perpendi-
cularis ad AC ; =quabuntur , 3. 3. AF &FC,
. & eadem ratione BG , & DG: atqun,byp zquan-
- tur AC, & BD; ergo, 7. 4%, etiam a:quantut
 AF, & BG . lgltur
| [ AFq.pl.FEq. ('4.7!)
Aqu. {AEq (hoc eﬂ)
hec LBEq.(47.1.)
{ EGq. pl. GBq. '
Atqui, &yp. mquantur AFq. & BGq. ; ergo,3.
ax. equantur FEq. & GEq. adebque erunt fibj
mutud =quales FE , & GE. (UF. D.. -
2. Quoniam , 3. 3. FE, & GE dividunt bifa-
riam lineas AG, & BD atque,byp ®quantur FE
& GE ; Idcircd
( AFq.pl.FEq.(47.1.)
Equ. [{AEq.(hoceft)
hec {BEq ( 47 I. )

Atqui,byp. aequantur FEq & GEgq. ; efgo,3.
ax. AFq. ipfi BGq. ad/ebque 6. ax. AC iph BD.

Te

v oy

PRO-
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PROPOSITIO XV.

N Circalo maxima quidem linea eft diameter; "

aliaram verd qua ipfi centro eff propinqauior
reuotiore maj.

eft. . .
Ex diftantia éC qua,byp. maj.eft qudm GH fu-

me GO xqualem ipfi GH , ‘& per O ducatur per-

i
1o
$ W

pendicularis KD , & ducantur radij . Quoniam -
AD =zquatur ipfis GK pl. GD , que maj. fine, -

20. 1.quam KD , cui , byp. & 14. 3. Zquatur
ipfa FE ; erit AD maj. qudmFE . Tum quo-
niam zquantur GK & GB,uti& GD & GH , fed
angulus KGD maj. eit angulo BGH ; erit, 24. 1.
KD ( FE) maj. quam BH. Q._E. D.

PROPOSITIO XVL

trum  tangit Circulumin pancto : Inter

foé ( DO ) perpendicularis eft ad diame-

tangentem verd & Circalum , non poreft -

duci linea reiia.

1 Quoniam angulus OAB reQus eft; erit,32.
& 10. 1.BO maj. quam BA, qua ad circumferen-

tiam tantiun pertingit;ergo punélum O , quocun-
que cadat, femper erit extra Circulum.” '

2 . Quoniam angulus BAD re€tuseft; erunt
anguli BAL , & BAM acuti ; igitur BA neque_,
ad AL, neque ad AM perpendiculariseft : du-
“caturergo ; fif. p.re€ta BK perpendicularis in_s
AM; erit, 19. 1. BA msj. quam BK , quz maj. eft,

‘ , quam



Lizer Terrius. 47
qum BI, cui, 15.def. 1. 2quaturipfa BA; ergo’
BA maj. erit, quam.BA. QE A :

Deinde ‘ducatur in xpﬁlm AL perpendncu-

~laris BE; erit, tg. I. BA, qu tantdm ad circun-

ferentiam pertingit, maj. quhm BE; ergo punftum
E cadet intra circulum. . E. D.

;, SCHOL. Ex hac propoﬁuone innumera_,

~ confequuntur paradoxa, de ‘;mlbus fuse Tege.runt

' Clavius, Galil#us, Borellus, Vivianus, & Tacque.

'_ ms,quos cb?ﬂ'ﬁl?t mxt ,"”q"‘

PROPOSITIO XVIL

“ X ,pm:&o dato (A) ducere lineam , quz Cir-
| Culum tangat in puntlo.
~Ducatur AB, & ex B per A fiat Circulus : gum
expun&o C excitetur perpendicularis CD, &
ducatur DB, atque deinde per punétum E ducad
tur reéta AF ; quam dico effe tangentem . Nam
~ in3glis ABE, DBC wquantur latera AB, & DB;
- wi&CB,& EB, &ang. B eft communis, ergo,
. 4 1.angulus AEB =quatur angulo DCB, qui;
' conflr. re€tus eft;adeoque, 16. 3. linea AEF cir- .
* culum tangit in punéto. Q.E.F.

PROPO‘SITIO XviL.
K Qi)a (CE) ex cestro duamr ad puntinm con-

tattus, perpendicularis eft ad tangentem . .
AB.

Si negas, fic,fif. p. FG perpendicularis ad

tan-
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- tangentem AB; ergo, 19. 1. FG min. eft, quim
FE, cui zquatur ipfa FD ; adedque FG min.erit ,
quam FD, totum quam pars. - Q E A

PROPOSITIO XX

X Entram Circuli eftin linea (EC) , que per-
pendicularis ef? ad tangentem ( AB.) .
~ Si negas;fit, fi f. p. Centrum in punéto Fj er—
g6, 18: 3.ahgulus FCB Tefluseft, ic proinde
zquabitur angulo ECB, qui etiam, syp.reétus elt;
parstoti.© Q. E. A - .

PROPOSITIO XX~

.’ Ngulys (ADQ) ad centram eft duplus an-
guli ad circanferentiam , finterque infifiat
esdem arcwi (AC.)

Trahantur per centrum reétze BG, FH.Quo-
cunque cadat vertex anguli ad circumferentiam ;
erit primd angulus ADG, 32. 1.2qual. angulis
ABD pl. BAD, qui, s. 1. 2quantur fibi mutud;
ergo ADG aquatur 2 ABD: & eadem ratione_s
CDG =quatur 2 CBD ; ac proind? totus ADG !
eft duplus totius ABC. Secundd, angulus ADC
equatyr, 22. 1.angulis DEC pl. DCE ; qui, §. 1.
&quantur fibi mutud ; ergo ADC eft duplus an-
guli AEC. Tertid , quoniam angulus HDC an-
guli HFC , uti & angulus HDA anguli HFA du-
plusefl; eritetiam ; 20. ax. reliq. ADC duplus

reliqui AFG.- Q_E. D, -
o o PRO-
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PROPOSITIO XXL

Ngali, qui funt in eodem Circali fegmento
fibs santuo aymantur , -

Si fintin {fegmento maj. evit, 7. ax. angulus
, ACB utpote, 20.3. diinidius anguli AEB, 2qua-
- lisangulo ADB, qui¢jufdem AEB eft dimidius.
2. Sifintin fegmento min. Quoniim in 3glis
~ AHF, BHG,zquantur,z¢ prius,anguli FAH,GBH,
uti &, 15. 1.ahguli AHF, BHG ; ®quabuntur
etiam, 32. 1. anguh AFH, BGH hoc eft AFB,
& BGA. ). _E. D,

PROPOSITIO xxu'

N qzmdr:lafero (ABCD) qzzod inferiptam oft

Circulo, angzzlz oppofits fimul fumpti equantur
az;obm retlis. -
: Ducantur BD, AC ; quoniam in 3glo ABC,
" 32.1. fumma angulorum zquatur 2 reftis; &
®quantur, 21. 3.BAC,&BDC,wi &BCA, &
BDA; erit etians ABC pl. BDA, pl. BDC, hoc eft
ABC pl. ADC. =qualis 2 reétis. . D.

COROLL. Hinc <irca Rhom um , vel

Rhomboidem circulus defcribi nequit , quia nem-
pe anguli oppofiti , vel una funt maj. vel ung min.
-2 angulis reclis

D PRO-
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PROPOSITIO XXIL

Egmenta :‘rmqll.alia (AECB » AFDB ) con-
flituta fuper eadem linea ( AB ) uon fznt fi-

' ,lil‘a .

. Nam fi dicerentur fimilia; aquarentur , 10.
def.3.anguli AFG ,& AEG, nimirim externus,
& internus oppofitus : quod, 16. 1. fieri nequit.

PROPOSITIO XXIV.

Eamenta fimilia (ACB , DGE) conflituta fu-
per equalibus lineis (AB ,DE ) funt aqua-

. L _
Quoniam, 2yp. zquantur AB , & DE ; faéla
fuperpofitione congruent ; ergo etiam fegmenta_s
congruent : namalids, fiunum fegmentum cade-
ret intra, vel extra aliud; erunt proind¢, 9. ax. in-
wqualia, adedque, 23. 3. diflimilia,contra 4yp. : fin
wverd caderet unum partim intra, & partim extra.,
aliud; fe fecarent Circuli in tribus punétis . Quod, !
.10. 3. fieri nequit.

PROPOSITIO XXV.

- Aro Circuli fegmento (ACDB) circubumy,
abfolvere, cujus eft fegmentum. .

Subtendantur utcunque dua reétz,AC,BD,

quas fecabifariamin E, & F, & ex his punftis ex- |

cita pespendiculares fibi occurrentes in punéto

; di-
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G dico » in.bo¢ punéto effe centrum : Nlam (ut>
colligitur ex conftrultione prim#. hujus ) in his:
duabus perpendicularibus eft Centrum ;. adebque:
- incommuni punéto G: Centro autem reperto ab-

" fol\fatur circulus. Q_ F.. F. :

‘ PROPOSI’TID XXVI & XXVII

N codem , el in equalibus Circalis anguil

xqtmle:,qm velad ceutrum y vel :adperipbe-
rium conflituti fintinfiftunt arcubus equalibus: &
frarcus Junt equales ; ¢tianms d:qmmtur ﬁbx mldﬂé'
anguli arcabasinfiflentes .

t. Quoniarm zquantur BD, &FH uti &
DC, & HG ,necnion, 4yp. anguh D, &FHG ‘
zquabuntur 4. 1. BC, & FG jadeoque, byp. 10. .
def. &° 24-huj. fegmentd BAC, s FEG erunt 2quia- .
lia ; fed & circuli aquantur ; erga etiam, 3. ax..
cquabtmtur fegmentd refidua .’ Q:E:B:

Sinegas, angulum D zquarn angulo FHG'¥
ﬁt, GE p- ipfe D zqualis angulo FHI; Ergo ®qua-
retur, 26. 3. arcus: Bl arcuiBC, qui;byp. #qua-

i tur arcui FG, adeoque, & FI. ipﬁ FG, pars toti.

PROPOSITIO XXVIII & XX]X.

Vbtenfz: aqaakr (BC, & FG) in Ciycalis
xqml:lw: aufernst arcus aquales ;, & é con=
Yer. .l' .

‘B Q‘.lenﬂm byp.. equantur BC, S&FG uti
31§
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&, 14: d«?’ 1. DB, & DC ipfis HF, &HG; erit, 8.
1. angulus D angulo H equalls, acproinde , 26..
3. equamur arcus BC, & FG. - ‘QE.D. .

- & Quoniam., hyp. ®duantur arcus BC, &
FG ; zquabuntur , 27, 3-anguli D, &H; fed&.
& quantur latera hos angulos intercipientia ; ergo,
4. 1. squantut etiam fubtenf& BC, & FG.

Q_E D,
PROPOSITIO XXX

Atam pertpbermm b!fariam fecare: o
Claudatur data peripheria per ‘teftam.s
AC, quam'divide bifarlam in D', & ex D ducatur
LB perpendicularisad AC;, & trahaatur reéte
AB, CB;dico faétum: Nam, cosfbr. Aiquantur
AD & DO s atque DB eft communis, & @quan-
tur euam,ranﬂr. anguli ADB, &:CDB; ergo, 4.
1. equantir. 'AB, & CB jadedque, 28. 3. mqua-
bumur eﬁamarcus AB &CB (LE F

PROPOSITI@ XXX[
ANgﬂlﬂ: in jbmc;;c;b HEI/).:(eﬁ sin ma]orf :

egmento acatm, é)‘ in mmon obta us .
. - ,.\ e -

FBC (32.1. ) .

Equ. hid BAE ple BCE {gig.y v i

anmguli. - TABE plaCBE( Fgoax. ) éfi‘

. LABC N

aciproind? ; tosdsf. I«Ah%tllus. ABC: :eﬂ'us dt:
K S Ergo,
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Ergo, 32.1.BAC eft acutus*adebque > az. 3.

BDC eﬂ: obtufus.» l (L,E D

A PROPOSITIQ XXXIL .
ANgtdm fa&?m a fztbte; fa, (EC), &' tan-

aente cquatur angulofatto 71 fégmento al-
rerno .
- _Dico, angulum D angulo ECB, utx & angu-
-um F angulo ECA "®quari .

Sit enim CD perpendicularis ad tangentcm
AB; ergo, 19.3.CD erit diameter, adeoque,
31. 3.ungulus, DEC reéflus erit jergo, 32. 1.an-
guli D pl. DCE zquabuntur uni re€to , adeoque
ipfi. DOB ; ac proinde , dempto utrinque angulo
DCE; erit , 3.ax. angulus D ®qualis angulo
ECB. Tum, quoniam , 13. L. &qu. 2 Reélisan-
guli ECB pl. ECA'{ ficuti, - 22. 3.2qu. 2. Reélis
anguli D pl. F , atque, #¢ prius equantur fibi mu-
tud anguli D, & VECB jergo a:quabuntur, 3. dx.

'enqm xnterfeanguh F,&% ECA. Q_,E D-

“\ t"u\\

PROPOVSI’IIO xxxmm

STl L.

‘Dper data reEla Buca (¢ AB)Ylefcrtbcre C:my-
b fegmertam: ,rqzzod capmt a/zg{dfxm (AJB ]

.xqzmlam asgubo dato

- Fiat anguins - BgD aaqualls kpﬁ (LTumu
excxta AE perpendicularem.adi AD ; &Fatsn-
gulus "ABF zqualis lpﬁ BAF: Tum centro 1°
per A fiat circulus : qui utique tranfibic per B

<A D 3 nam,
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. nam, confir. & 6, 1. FA eft equ. ipfi FB. Demum
fiat fuper AB angulus I in{egmento alterno;Di-
co faftum. Namangulus I ®quatur, 32.3.an-
gulo BAD, cui; cor&gquawr angulus Q.

PROPOSITIO xxxxv.

: Dato Circalo fegmentum abfcindere, ca-

ADpiem angulum (B) aqualem owgalo da-
to ..

(Dacatur tangens AF : Tum fiat angulus

- .CAF zqualisipfi D , & in fegmento alterno fiat
~utcunque angulus B : dzco faltum : Nam angulus

- B zquatur, 32.3. angulo (“AF » Clliy conjfr %equa-
turangulus D. Q. E. F

'PROPOSITIO 'XXXV -

: Lin Circulo due recie ( AB c D) fe st
Jecuerint 5 reitangulum comprebenﬁm fub
Jegmentis unius aquatar vettangulo fafio a feg-
memtis alterius\ . . 4oy
t Cafus. Si refm fefe fecentin centro jam
patet, quadrata radiornm fibi mutud &quari. ° -
. a2 Cafus. Si unntranﬁ:atper Ceatrum, & 3-
teram perpendiculariter fecet ‘'extra: Centrum.,
adedque, 3. 3. illam fecet bifariam ;. zrahmr Tae
dius FD Atquetum e o

i PANETN

R .(AEB"
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; ' rAggplF;-}(Ssz)
5 FBq.(15.def.1

Equ. hzc {FDq (47-12)

LED% pl. FEq.

ergo , 3. ax. AEB re&angulum ®quatur npﬁ
EDq.cui,ob CE, ED aqualcs,aquatur Re&tan.
gulum CED. Q._E. D.

3 Cafus. Siuna fit Diameter , & alteram fé-
. cet inequalirer ; trahatur. FG perpendxculans ad
. CD , acproindd FG fecabit, 3.3.ipfam (‘Dbl-

famm &ducatur FD:lgitar
~(AEB pl.FEq.(5.2.)
, | FBq. (FDg) (471
. Equhzc FGq l. GDq. (5-2.) -
. FGq. pl GEq.pl. CED(47. l) 3
LCED pl.FEq. '
ergo, 3.ax. AEB re&angulum quatur re&ana
gulo (‘ED Q._E: D.

4 Cafus . Si neutra per centrum tranfeat s
ducatur diameter GH per punctum fe&ionis E,
ergo aquabitur, # prm:, AEB ipfi GEH,&hoc
; lpﬁ CEDO Q—_E .

PROPOSITIO XXXVL'

Ectangulum (ADC) comprebenfurs fub [
cante integra, & portione ipfius extmarc_.,
. #guatyr (DBq.)quadrato tangentis.

1 Cafus. Sifecanstranfeat per centrum_,,‘
erunt DBgq. pl. BEq. ®qualia, 47. 1. ipfi DEq. &
hoc, 6. 2. iplis CEq. pl ADC: atque BEq. &

4 CEg.
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CEq. ®quantur fibi mutud s.ergo , 3. ax. zqua- 1
buntur etiam DBq. & ADC.’ Q__JZ .

a Cafus. Sifecans non tranfeat -per Ceri-
trum ; ducatur EF perpendicularis ad fecantem, &
trahantur cetere occultz ; Igitur . |

fDBq pl. BEq (4719

4. ' .
Equhec {DFq pl FEq (33 &6,2.) T
i FEq. pl. CFq. pl.ADGC (47.1.)
LADC pl. CEq.
Atqui @quantur BEq. & CEq.:Ergo s 4. ax.
xquantur etiam DBq.& ADC re&angulum.

Q E. D.
! ‘ PROPOSITu)xmwm

1 ex puntlo (D ) extra Circtiliom abfumpro
cadant iz Circalum dazreita (DA, DB) |
itaut (DBq.) quadratum anias equetny rettangu-
o ( ADG) fatto ex altera integra ; & portione ip-
Jius exteriori  linea illa (DB) mc:dem erit tan-
ens .
£ Expunéto D ducatur, 17. 3. tangens DF,&
trnhantur EB,ED, EF; erit DBq. zquale , &yp.
ipli ADC, &hoc, 36.3.ipfi DFq; ergo ®qua- -
buntur DB & DF : fed & zquantur BE , & FE,
- atque DE eft communis ; ergo, 8. 1. angulus
DBE aquatur ipfi re€to 'DFE ; adeoque , 16. 3.
lmea DB eft tangens. Q. E. D.

LAUS DEO.
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LIBER IV.

DEFINITIONES.

Tgura reétilinea in figu-
ra reQilinea infcribi
dicitur 4 cum ‘finguli
ejus figurz,que inferi-
bitur , anguli, fingula
latera ejus ;. in qua in-
fcribitur, tangunt . |
g Similiter, & figu-
ra circumn figuram de-
écribi dicitar, quum fingula ejus ,que circumfcri-
bitur , latera fingulos ejus figura angulos tatige-
rint, circum quam illa defcribitur. :

3 Figura reftilinea in circulo inferibi dick
tur, quum finguli ejus figure, que infcribitur, an-
guli tetigerint circuli peripheriam . '

4 Figura verd re@ilinea circa circulum de-
feribi dicitur, quum fingula latera ejus, quxcir
cumfcribitur, circuli peripheriam tangunt .

§ Similiter, & circulus in figura relilineain-

feribi dicitur, quom circuli peripheria fingula la-
tera

S

f}
=

|
I
|
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tera tangit ejus figure , cui infcribitur s

.6 Circulus autem circum figuram defcribi di-
citur, quum circuli peripheria fingulos tangit ejus
figur®, quam c1rcumfcnbxc,mgulos.

7. Re€lalineain circulo accomodm,ﬁn) coa- |
ptari dicitur, quum ejus extrema in cnrcuh peri- |
-pheria fuerint.

PRQPOSI\TIO I

N dazo Circalo rettam lineam ( AB ) accomo-
dare, agualem date refia kines , qua Orcwk
asametro (AC) non fit major . -
Ex A, intervallo @quale ipfi linewm datee fiat
Circulus fecans datum circulum in B; erit du€ta,
AB. zqualis , 15. def. 1. ipfi AE, qua fumpta,
-oft zqualis ipfi linem date . Q__F. '

PROPOSITIO IL

Aro Circulo mugolum (BAC.') inferibere |
datotriamgalo (DEF) aqwiangwism. .
Ducatur, 17. 3. tangens GH, & fiant, 23, |
1. angulus HAGC #qualis angulo E, & angalus |
GAB =zqualis angulo F, & ducatur BC; dico
faétum . Nam angulus B gquatur 32. 3. angulo
HAC, & hi¢, cosflr. ipfi E: itd etiam squantur
anguli C, GAB, & F ; ergo, 32. 1. rehquus
BAC rehquo D. Q_E F.

PRO-
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PROPOSITIO IH

Ato C."mdo mmgwlm L NM ) cxrcm);.
j‘cnlvere dats tmmvalo (DEF )« xqtaaxgx.

Prbtrahawr lseus EF feringue , & fiat, 23.
t.angulus ‘AOB adngulo ' DEG , uti & angulns
COB angulo DFH aqualis, & per punéta,
A, B, G, ducantur tangentes LN LM, MN:

' nam quﬂd it tangentes codalit, ex €o patet quia

rnempé, 18.3. anguli OAL , OBL reéti funt;
‘ergofiducatur AB; erunt anguh 'ABL pl. BAL

; minores 2 reélis, adeque tangentes coibuntin
. punéto L, stque itd- porrd. de cetéris: Cum au-

c tem in Quadrilatero- BOAL(ut pot? refolubile , ~
in duo triangula ) omnes anguli fimul fampti
@quentur ,.32.:1 5 4-angulis re@is , & anguli id_.
B, &in-A re&tifint: eramsreﬁqm L:pl: AOB
zqmles 2. reélig; quibus 5-13.-4. 2quantir DEG

¢ pl. DEF ; atquiyconfirmquanitur fibl mutud-AOB,
& DEG*exgoethm “34 a%. aquabuntur L, &

» DEF =8 eadem ratione angulus M angulo DFE

;3 promdé 32..J. tertius N tertio D. -

; E F.

: PROPOSlTlOIV v

oo

Ato trmxgﬂlo (ABC)Ctrmlﬂm r‘rz/i-rxbera.

Anguliin B & C fecentur, 9, 1. bifa-

J‘ﬂn,&ex punfo concurfus O, ducantur I?E,-

: O
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OF, OG perpendiculares ad latera trianguli
deindd ¢x O per E tfigt Circulus;; dico fadl
nimirum , circtlum tranfire per rehqua punfiai
F . &.G . Nam, conflr. anguli EBO , FB
&quantur inter (&, uti & anguli reéti BEO BF
fed & BO' eft latus commune ; ergo, 26. 1. E
& FO =zquantur, & eadem ratione' FO,& GO
¥ adebque cxrculus narfbibper panéta F &'. G.

,‘-"‘..'.-

-

!,

PROPOSITJO 'V.
flto maﬂgala(BAC ) C:m:lam circam|

fcrt&eﬂe. :

. Latera quavis duo BA, AC blfeca 1o
151 perpendicylaribus -DF, EF concurgenti-
husin F;circulusex E. per B defcriptus, tran-
fibit per rehqua puncia A & G : Nam ducanu |
cgtera line® ut in figura;Quoniam,cos/iriequat
turinter e DA &. OB yuti & anguli recti ADF
& BDF, & DF eft communis; aquabugtut, 4|
1. fibi mucub FRB, & EA,, f eadem- t#tonefﬁg |
& FC.; ergd circulys tranfibit per omnia punét: :
B,A,C. o (LE;F.,._...__k

PROPOSITIO VL
Ao Ctrcz./,o qtmdmtlmz ( AB CD ) ”lﬁ)’l

bere.. ..
. Ducantur, 11..1. dxametn AC BD }eft,:

roenduulmtcr fccantes, & tzahamur AB,AD,
' . BC’
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C , CD; dicofaélum 3 nam quia, conflr. 4 an-
uli ad centrum O funt reéti; idcircd 26 ; & 29.
.arcus' & fubtenfe illis: oppofite funt quales;
rgo figura ABCD eft zquilatera; fed & reétan-
ula 3 ndm anguliin A, B, C, D, ut poté in femi-
irculis 53 1. 3. reli funt 3 ergo figura defcripta,
ftquadratum, .. .0

;P&OPbﬁiTIO VIL

Ato Circulo Quadrétam ( FK Ycircumferi-
bere.

77 Duc diametros AC-;-BD, fe mutud per-
pendiculariter fecantes incentro E, & per puri-,
& A,B, C,D ducantur tarigentes concurren-’
tesinpunétis F, G, H, K'; dico faétum : Nam ob.

- angulos ad - A, B, C, D omntes reclos , atque ‘ob

. angulos ad centrum E'.re&os; anguli etiam'in

' F,G,H, K, reéti erunat ' nasi in omhibus Quadri-

" lateris fumma angulorunt #quatur 4 reéhiszigitur,

“28.1. latera figura circumfcripte-erunt inter fe

: Earallela s fed & ®qualla; quippe” FA, AG;FB,

. BH zquantur ; 34. 1. ipfisradiis BE ; EDAEy

"EC,ergo, 6. ax. zquantur fibi mutud ipfarim
FA, AG, &c: duplz ; hdedgae figura'citeumferi- -
| ptaeft Cngdrat}lm S QE‘D Ly

R ]

. RROPOSLTIO: VI "
' STy e oy
, T\ %0 Ruadraro (BDY) Cirérdam #nftvibere.

i 4y ..L“‘e"'quadrdti-bl&ca; & juﬁg’eﬁnﬁgfm
i )
: - \ . ‘
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fe mutud fecantesin K ; circulus ergo ex Kper £
defcriptus, tranfibitper F, G & H. Nam quis
byp.8azy. ax. AH, & BF funt parall. & aqu.
eruntetiam AB & HF inter fe, 33- 1. equ. &
parallels, atque xté de ca®teris ; ergo, 34 t» ®qua-
buntur ifte line® EK,FK, GK EXK.ipfis lineis
AH, BF ,AE, cmtenﬁ]ue quee , conflr. & 7. ax.
equantur fibi mutud; adedque Clrculus per E
delcriptus, tranfibit & QEF -

PROPQS-LTIO X

Ao quadrato ABCD ) C:rcztlam eircum-
[eribere. ..

Ducantur Dmgonales AC BD; Clrculus
ex O per A defcnptus,uunﬁbxt etiam per re-
ligna puncta B,C,D ; fiquidem ;, Ayp. =quantus
BA, & BC, atque. angulus ABC reflus eft;
.crgo,s.& 32.1. angulus BAQ, BCO funt
#qules, & femirefli, & jti etiam anguli ABO ,& |
ADO ;adedque , 6. 1.BO , & AO mquantur,
fic de reliquis , ac_proindd czrculus tranfibit per
omma puncta A,B, C,D. Q_F;.F

PROPOSITIO X.

T R:azgulam Ifofcelem (ABD) defcribere s

#ant quiliber angulys ad Ba m { BD) [

aaplex angulé verticalis (A.)

o Seceturquocun‘cl)_ae AB (11.2)icdut ABC

pqnetu; ipi AGq, ﬁncmulusch’ A p«
cui




AN
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B, cui (1. 4.) aptetur linea BD equalis ipfi At’ '
& ducantir- CD, & AD: & per tria punftas
A,C, D ducatur (5 4.) circulus. Quoniam er-
go zquantur ABC, & ACq.(BDq.)erit, 37. 3.
ipfa BD tangens Circuli minoris;adeoque(32.3.)

ur anguli BDC ,& A: ngtur
(ABD (s 1. )

i ‘{Boc pl oA (ut prias)

anguli CDA pl A (32.1.

Ergo zquam:ur anguh ABD (CBD) & BCD;
- adedque, 6.1.zquantur CD, & BD (CA);ergo,
" §.t.etiamanguli CDA, & A: acproinde, 32.
_ 1.angulus BGD (CBD) ®quatur 2 A,

PROPOSITIO XI.

N dato Circulo pentagonii regulare(AB CDEe)
inferibere..

; Fiat, 10.4- Triangulum FGH,itaut G, five

- H fit duplusanguli F. Tum circulo dato, 2. 4.

" infcribatur triangulum CAD zquiangulum ipfi

GFH ; deindg anguli ACD, ADG, 9. 1. fecen-

. tur bifariam re@is lineis DB CE, &ducantur

AB,BC, AE, DE ; dico fa&um quuldem,cor;ﬁr.

_ @quantur ifti anguh BDA, DBC CAD, ACE,

. ECD; ergo ®quantur, 26. 3.arcus ipfis oppoﬁtr

" mecnon, 29.3. fubtenf® AB,BG, CD,DE,EA;

{ quinetiam , 27. 3. ®quanitur zpﬁus pentagoni at-

xuh,utpoté ml7 flentes arcubus equalibus. QO__P-
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" PROPOSITIO XIL

Irca datum Circulum pentagonam regulare
defcribere.

_ Infcribatur, 1'1.4. circulo dato Pentagonum
‘ABCDE,ad cujus angulos ducantur linez ex cen-
tro, & per ipfos angulos ducantur, 1%.3. tangen-
tes,{ibi mutud occurrentes in punétis G,H,1,K,L;
dico faétum ;: Nam, 3+. 3. &quantur 1B, & JC,fed
& zquantur FB, & FC, atque IF eftcommu-
-nis ; ergo, 8. 1. equantur anguli BFI, & CFL
& eadem ratione & quantur BEH , & AFH, &
fic de caeteris; fed & @quantur'toti CFB,& BFA,
€rgo, . ax. ctiamequantur eorum dimidii IFB,
& BFH :f{ed &, confir.anguliad B relj funt, &
BF eft communis; ergo, 26. 1. zquantur HB &
BI; adeoque , 6. ax. HI, & IK ®mquanturin-
ter fe, & fic cateris : Demum , quoniam anguliin
B, & C reti funt , atque etiamin B, & A;
erunt, 32. 1.CFB, pl. CIB ®quales 2 reftis, uti
Zipfi BFA pl. BHA: fed, #t prins,®quantut
CFB & BFA : ¢rgo, 3. ax. ®quabuntur reli-
qui CIB, & BHA, & fic de ca=teris-

| Q_E F,
* "PROPOSITIO XIL

N dato Pentagono Regulari circumferiberes)
Circalum.

-~ Duos'Pentagoniangulos A & B,g.1.[ec
e bifa-
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bifariamreélis AF, BF concurrentibusin ¥,%
ex F duc perpendiculares ad latera Pentagonis
Circulus centro F per G defcriptus tanget om-
‘nia punéta H, LK, L. Dicenim re€tas ad angu-
los Pentagoni; quoniam-byp. BA , & BC =quan-
. tur, uti, & conflr. anguli ABF, CBF, & BF eft
communis , #quabuntur, 4.1. AF , & CF &
-ang. FAB angulo FCB quieft coffr. dimidium.,
. totius BCDj ergoang. FBA etiam eft dimidium
totius BAE; adedque zquabuntur .FAB,& FAE,
- & eodem modo oftendetur , gmnes angulos Pen-
tagoni divifos effe bifariam : Quoniam érgo angu-
- liin H & G reéti funt ; Etanguliin B- &quan-
. tur, w¢ prius, fibi mutuo , & BF eft communis:
~ idcirco, 26. 1. erit in triangulis FBH , FBG;,
. ipfa FH equalisipfi FG, & fic porrd de cate-
. 1is ; Adedgscirculus tranfibit per punéta H3LK, L.

PROPOSITIO XIlv.

- T\ Ato Pentagono Regulavi Civeulum circam-

. [evibere .

- Duos Pentagoni angul. bifeca reftis AO,
BO, & ex O ducantur relique OC, OD, OE;
Circulus centro O per A defcriptus, tranfibit

per reliqua punfta B, G, D, E ; Siquidem(ut col-

ligitur ex prazcedenti ) Pentagont omnes anguli
fe&ifunt bifariam; adedque, 6.1.@quabuntur ipfe

.0OA, OB, OC, OD, OE;ergoCirculus -

tranfibit per reliqua punE&a B,C,D,E °

» KJ

E -PRO-
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PROPOSITIO XV
Aro Girculy Hexagonum Regalare infcric
bere . ,

-~ Ducdiametrum AD, & ex D perdatum
centrum Q fiat circulus, qui datum circulum fe-
cet in punétis G, & E: tum protrahantur €%
his punélis per centrum Q: diametri- EB, CF,
@& ducantur cetera line®, Quoniam,conflr & 15,
1. zquantur fibi mutud anguli COD, DOE;
BOA, AOF, & unufquifque ipforum eft tertia
pars 2 ReGarum ; erit etiam, 13. 1. tam anguus |
BOC, qudm EQF tertia pars 2 ReGorum ; a¢
proind¢ omnes anguliin O fibi mutud zquabun-
tur ; Ergo, 26.& 29.3, etiam quabuntur fibi mu-
tud arcus oppofiti , & Tubterfe , adedque , & an- ||
guli figurz infcriptez. -~ Q.E.F. S

. . PROPOSITAO XVIL .

N data Girculo Quindecagonnm Regulares |
deferibere. - ‘
Infcribe prius, 11. 4. Pentagonum regulare, |

.atque tum, 3.4« €% eqdem punéto A infcribe triar-

gulum =quilat. ABC ; erit, confir. arcus AF fex
quintedecime totius circumferentiz, & arcus AB
quinque _quintedecim® ejufdem : erga arcus FB
etit una quintadecima ejufdem adedque Quinde-
cagonum gujus latug fit BF, erit &quilatetum; fed
& equiangulum, 2%7.3. nam omnes ejus anguliin-
fiftunt squalibus argubus, quorum unufquifque- {
eft tredecim quintedecima totius circumferens .
tiz; adedque Quindecagonum eft regulare.. .

L A U S D E O.










LIBETR V.
DEFINITIONES.

ARS eft magnitudo
magmtudmxs minor
majoris , quum minor
metitur majorem.

2 Multiplex autem
- efk major minoris, cum
minor metitur .majo-,
rem.

o 2 Ratio , eﬁ dna<
rum magnitudinum e jufdem generis mutua. qua
dam fecundum quantitatem habitudo . »
4 Proportio vero, eft rationum fimilitudo,

§ Rationem habere inter {fe magnitudines di-,
cuntur, que poflunt multiplicate. {efe mutud fi-
perare .

6 Ineadem ratione magmtudmes dicuntur,
eﬂ’e, pnma ad fecundam, tertia ad quartanL. s.
cum prima, & terti @qué multiplicia a fecundg ,
& quarte gque multiplicibus, qualifcunque fit hee,
multiplicatio, utrunque ab,utroque , veluna defi~
ciunt, vel uni 2qualia fant ,- vel und excedunt , fi
ea fumantur, qua inter fe reﬁ)ondeu

Eandem autem habentes, rationem magn“
t es, toportionales vocentur . -
Cim verdequd mualtiplicium, multiplex,
; pnmg magmtudlms excefferic muluPhcnmfecun-\
? E 2 de,
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de,at multiplex tertiz non excefferit multiplicem
quartee : tunc prima ad fecundam , majorem ratio-
nem habere dicetur , qudmtertia ad quartam .

9 Proportio antemin tribus terminis paucif-
fimis confiftit. ' S

1o Cumautem tres magnitudines proportio-
nales fuerint, prima ad tertiam, duplicatam ratio-
nem habere dicitur ejus, quamhabet ad fecun-
dam. Atchim quatuor magnitudines proportio-
niales fuerint, prima ad quartam, triplicatam ratio-
niem habere dicitur ejus, quamhabet ad fecun-
dam : & femper deinceps uno amplius, quandil
proportio extiterit. . _

11 Homologz , fed fimiles ratione magnitu-

_dines dicuntur, antecedentes quidem anteceden-
tibus, confequentes verd confequentibus.

12 Alternaratio, eft fumptio antecedentis
comparati ad antecedentem , & confequentis ad
confequentem . :

13 Inverfaratio, eft fumptio confequentis,
ced antecedentis, ad antecedentem velutad con-
Tequentem. o -

14 Compofitio rationis, eft fumptio antece-
dentis cum confequente ced unius, ad ipfum con-
fequentem.’ -

15 Divifio rationis, eft fumptio exceffus,quo
confequentem fuperat antecedens ad ipfum con-
foquentem.

16 Converfio rationis , eft fumptio antece-
dentis ad exceffum,quo fuperat antecedens ipfum

. coufequentem . o
t 17 Ex
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17 Ex ®qualitate ratio eft, fi plures duabus
fint magnitudines , & his ali® multitudine pares ,
qua binz {umantur, & in eadem ratione : quum.s
in primis; fic & in fecundis prima ad ultimam fefe
habuerit, vel aliter fumptio extremorum per fub-
duétionem mediorum. . '

18 .Ofrdinata proportio eft,ctiim fuerit quem-
admodum sntecedens ad confequentem : ita an-
tecedens ad confequentem ; fuerit etiam ut con-
{equens ad aliud quidpiam,iti confequens ad aliud
quidpiam . o :

19 Perturbata autem proportio eft, tribus
pofitis magnitudinibus , &aliis , que fint his mul-
titudine pares, ciimut in primis quidem magni-
tudinibus fe habet antecedens ad confequentem ,
ita in fecundis magnitudinibus antecedens ad con-
fequentem : ut autem in primis magnitudinibus
confequens ad aliud quidpiam, fic in fecundis ma-
gnitudinibus alind quidpiam ad antecedentem.

-PROPOSITI1O 1.

" 1 fint quotcunque magnitadines (A, C) quot-
. cunque magnitudinum (B, D) equinaltipli-
_ Ces3 tams muktiplex erit ana unius 5 qudm omsnes
" omnigm .

4 Demonftrantur prima ifte Propofitiones
_ zquimultiplicium facili quidem negotio per folam
" lditionem ; vel fubttadtionem fpeciofam. . 7 ;
o Additio Magnitadinam . L .

w

L B3 A agh,

/
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70 ELem EucribDis..
A «qu. 3 B

Ergo A pl. C «9%.3 B pl.3 D.
- Q_E. D._

PROPOSITIO IL

I prima (A) [ecande ( B) aqut fuerit md-
taplexn, ac tertia (C) gnarta (D) ; fuerit as:
tew & quinta (£) ejufdem [ccunda it multiples ,

oc fexta (FQ) ejufdem quarta s erit compofita ex .

prima, & quintaita multiplex fecanda , ac compo-

Additio Menfararam .

_ Toties B eft in A,ac D in C.
.. Toties B eft in E,ac D in FG

Ergo Toties B eft in A pLE,acDin C pL.FG
E. D.
Nota, hieic fieri additionem non magnitudi-:
Aum ipfarum expofitarum, fed menfurarum ﬁvé,
(ut ajunt) Quoticatium . .

'PROPOSITIO m'-.'

g pmim (A) fecande (B) xqaé fuerit multi-
plex ac tertia (C) guarte (D) fuerit autem

T qumta (El)lta nunlt] plex ipfius prime, ac fexta

R ‘ (Fa1)

_ v e e 3~
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( FM ) ipfius tertia ; erit eriam quinta fecande
itd multiplex-ac fexta quarte . '
Solvatur EI in fuas partes , quarum quelibet
equatur ipfi A , atque folvatur FM in fuas partes

quarum quzlibet ipfi C zquatur.

Additio. Menfurarum .
" “Toties B eft in EG ac D in FK.
Toties B eft in GHac D in KL
~Toties B eft in HI ac D in LM

Ergo Toties B eft in EG pl. GH pl. HI , sc.
et D in FK pl. KL pl. LM.  Q.E.D.

. PROPOSITIO W.

- I magnitndo ( AB ) magwitudinis (CD)
itd fuerit multiplex. ac ablata ( AE ) ablate
C(UM); erit refidua ( EB )itd multiplex refidus
(-MD )ac efitoratotias. -
Sumatur quantitas GA ita multiplex relique
MDaceft ablata ablatz , fivetota totius ; & fiat .
Additio Magnitudinum .
GA  aqu. 2 MD
AE  «q#. 2 CM

. -ErgoGApl.AE ( GE ) #g2.2 MD pl.2
CM ; hoc-eft, byp. ipfi AB ; adedque, 6. ax.
equantur GE; & AB; ac proinde dempta com:
muni AE ; erit 3. ax. EB equ. ipfi GA , cui,confi.s
sqoanctur 2 MD 5 ergo & EBaquatur. 2 MD.

- " E 4 PRO-
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PROPOSITIO V.

& 1 dug magnitudines ( AB , CDY) dusrum
magnitydinum (E 5 . F ) fint equimultipli-

ces , & detratic fint ex maltiplicibus earundem

[ub multipliciam alie equimultiplices ; etiamreli- -
qac ipfarum [ub multiplicium erunt vel equimuls

riplices , velipfis equales , vel wqué minores .

Sztbtr‘ﬁﬁo Menfuraram .

- Toties E éﬂ: in AB, ac eftF inCDv -
Toties E eft in AG , ac eft F in CH

Ergo Toties E eft in GB , ac eft F in HD.
- Q_E. D

JVota, pofteriores quotientes, fed menfu-

ras fibi mutud ®quales, quz nempe funt in-fecun-

do ordine,fubtrahi 2 Quotientibus mqualibus pri-

mi ordinis. 4

PROPOSITIO VL

Iprima{ A)ad fecundan( Bg itd fe babeat,

Y ac tertia( C Yad quartam (D), & dentur
quinta & [exta aquimubtiplicesprime &' tertia 5
necnon feptimo & oftava aquimultiplices fecunda
& quarte, itd [e habebit multiplex prime ad mul-
tiplicem fecunde , ac multiplex teysia ad multipli-.
cem quaria . : e

SN - Su‘
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Sumantur I & K ipfatumE & F &quimuli-
plices ; it3 etiam L. &M =quimultiplices, ipfa-
rum G & H ; erunt ctiam, 3.5. I & K @quimulti-
plicesipfarum A & C , atquel..& Merunt &qui-
multiplices ipfarum B & D : atqui,/yp.eft Aad B
vt CadD ; ergo, 6.def. 5. 1 & K vel funt una,
- majores , vel zquales,, vel una minores ipfis L &
M, atqui, Ayp. I & K funt etiam equimultiplices
iplarum E & F," atque L. & M funt zquimultipli-
cesipfarumG& H ; ergo 6. def. 5. Ead Geft vt

FadH. - - Q_E D :

PROPOSITIO VIL

Equales ad eandem , eandem rationem ba-

bent , ati & eadem ad aquales.
- Sumantur D & E ipfarum zqualiumA & C
- squimultiplices , & fumatur F utcunque muiti~
- plexipfius B ; ergo, 6. ax. 1. &quabuntur D & E;
- adedque fi D erit maj. vel min. qudm F , velei-
dem aqualis ; erit etiam E maj. vel min. quamF,
vel eidem @qualis 3 ac proinde¢, 6.def. 5.erit A
adBut Cad B : atque eadem ratione eritBad A
uwtBadC. Q_E. D.

PROPOSEITI1IO VIIL

Negqualiym magritudinam major (AB Y ad
- R eandem ( D ) babet majorem rationem quim
- minor (C) : & eadem ad minorem habet majo-
vem rationem guint ad majorers . c
. : ) b
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Ex majori AB aufer EB zqualem minori C,
fumaturque HG tam multiplex ipfius EB quam fis
GF relique AE : & multiplicetur D donec ejus

‘multiplex K major evadat , quim HG fed mipor
quamFH . Quoniam ergo HG ipfins EB tam,,
multiplex eft quam GF ipfius AE : erit , 1. 5. HG |
pl. GF ( HF ) ipfius EB pl. AE ( AB ) tam muld-

“plex quim una HG unius EB ( C ) : Atqui HF
major eft quam K , & h®c maj. qudm HG ; ergo,
8. def. g. AB ad D erit in maj. ratione quam C ad
D. Deinde, quoniam HG minor eft quim K, id-
circo eodem modo. oftendetur effe Dad Cin.
maj.ratione , quamDadAB. ' Q. E. D.

PROPOSITIO IX
Qlfc adeandem ( B eandem vationem ba:

bent funt equalesinter [o , ati & ille ad

quas cadem eandem babet rationews.

1. Hyp. Sit Aad B ut Cad B ; dico equari

A & C : Nam fi A fit maj. vel min. quam C; erit,.

8. 5. A ad Binmaj.vel in min. ratione quam C ad

B contra Ayp. 4 . o S

2. Hyp.SitBad A utBad C ; dico®quari

A & C ; nam i A maj.vel min. eflet qudm C ; erit,

8. 5. B ad A inmaj. -vel in min. ratione quam B
ad C contra byp. )

" PRO-
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PROPOSITIO X

D eandem magnitudinem ( B ) rationem
, babentium , que majorem rarionem babet,
" 3iba major eft : Ad quim verd eadem maforem va-
" tionem habet , illa minor eft .
£ Sit in maj. ratione Aad B , quimC ad B
* erit A major qudm C : nam fi zquarentur A & C;
- effet, v.5.Aad B ut CadB contra 4yp. : SinA
' min. efflet quam C ; erit, 8. §.in minori ratione
' AadB, quam C adB contra hyp.
' Sit 2. B ad C in majori ratione quam B ad
A ; erit A major quam G : Nam fi zquarentur
C& Ajerit,7.5. Bad A ut Bad C contra byp.:
Vel fi.C major it qudm A ; erit, 8. 5. Bad A in
majori ratione qudmBad C , contrabyp.

7

PROPOSITIO XL
f Qzé-alimiratiom' fm;f fimiles , [untetiom -

e TR e =

[imiles inter [e .
o SitAadB,utE adF & hecut C ad D;
' Atquefume G ; I, H’eq&imultiplices ipfarum.,
~ AL,E,C,wumfume K, M, L, zquim. ipfarum
" B,F, D. Quoniam , byp.elbAad ButE adF,
fi G eft maj. velmin. quam K ,.vel ipfi mqualis;
erit, 6. def. 5. 1 map vebmin. quam M vel ipfi
aqualis : fed quia etiam , Ayp. et EadFutCad
D; fi I maj. vel min.eftqudm M , vel eidem.
zqualis ; eritetiam , 6. defs 5.H maj. vel min.
A . quim

1.
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qudm L, velipfizqualis: Ergo fi G fit maj. vel
min. quam K vel illi zqualis ;erit etiam H maj.
vel min quam L, vel ipfli ®qualis; adedque , 6.
def.5.erit A ad B ut C ad D. : Lo

PROPOSITIO XIL f
1 fint quotcunque magnitudises proportiond-
s, erunt omnes antecedentes ad omues con-

Jequentes  ficati una autecedentium ad unam con-
Jequentinm . : o

“Sume G, H, I =quimultiplices anteceden-
tium A, C,E,atque fume K, L,M =quimulti-
plices confequentium B, D, F ; erit ergo, t.5.
tam multiplex' una G unius A , quadm omnes
"G pl.H plL.1 omnium A pl C pl E;: & tam
multiplex una K unius B qui omnes K, pl.L, pl.M
omnium B pl D pL F. Quoniam. ajiteth 4yp.
et Aad B,ut C ad D, &hecut E ad F; .
fi G erit maj. vel min. qudm K, velipfi @gua- - -
lis; erit etiam 6. def. §. H maj.vel min.quam L
vel ipfi zqualis, necnon I maj.vel min.qudm M
vel ipfi zqualis ; acproindéfi G eft maj.vel min.
quam K, velipfi &qualis ; erunt etiam .G pl. H
pl.-1 majvel minquam K pLL plM wvel ipfis. |
@quales; ergo , 6. def- 5. erit A ad B ut A pl- }“
C PLE ad B Pll D Pl- F: ! "@!Dl M

PRO-



§ 1prima (,A) ad fecundam (B) babuerit ear-.
(D)3

LIBER'CLy'xNTu"'s gy

PROPOSITIO XL

dem rationem, quim tertia (C) ad guartan:
tertia verd ad guartam majorem ratioyem

babeat gunim quinta (E) ad fextam (F)3 etioma.
prima ad [ecundam majorem. vationem lbabebir,

 quam quinta ad fextam .

Sumantur ®quimultiplicia tam anteceden:

~ tium, quam confequentium : quoniam eft ; 23/

A ad B ut G ad D;fi H maj.erit quim Lz

 crit, 6. def. g. G maj. quim K : fed quia bypett

- in maj. ratione C ad D.quam E ad I fiert

'~ poteft, 8. def- 5. ut H fit maj.quam L, & I
" non maj. quam M: ergo fieri poteft ut G fit
- major quam K & I nonmaj.quim M: crgo,

. 8.def. 5. entm majoriratione A ad B, quam_,
- E ad F. Q_E D

Hinc verd patet,, quddfi A ad B fit i

3 maj.rat. qudm C ad D, & hec in maj.rat. quin

:' E ad F.erit A ad B inmajrat.qudm E ad [

- Etfic de minori ratione diétum puta .

PROPOSITIO XIV.. |

1 prima ad fecundam sandem rationemn b,
buerit quam sertiaad qgartam prima i
faerit major , vel minor quam tertia , veleidem .
equalisserit etiam fecunda najor,vel minor guim
quarta, vel eidem :eqmzlf: ' -
i it

N T e iy ——

Pro. e

 m—— . -
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Sit A major quam C ; erit, 8.5. in maj.
rat. A ad B,quam C ad B;atquefi C ad B
eft in minorirat. quam A ad B, & hac in ea-
demrat.quam C ad D,erit,13.5.C ad B in:
. minorirat. qudm C ad D;ergo, 10.§. B erit
majorquam D. Tum fi A minorfit quam C;
eriteodem modo B minor quam D:Si A,&C
zxqueatur ; erit,%.5.C ad B ut A ad B, &
hzcut G ad D:ergo,9.5. B & D @&quantur.

_E. D

Hinc A fortiorifi A ad B fit inminori ra-
tione quam C ad D,atque A major fit quim
C;erit B major quam D: atque itd de =quali,
vel minori ratione ceterorum diftum puta.

PROPQSITIO XV.

Vb rmdtzpl:ce: inter [¢ cum ¢qz¢é mt:lttphc:-»
S bus inter [¢ etiam comparatis, [unt in eadem
raifone «

Sint AG,GB partes ipfius multiplicis AB
Ipfi C zquale:atque HD, HE.partes multi-
plicis DE fint ®quales ipfi F Harum partium
numerus illarum partium numera squalis poni-
tur. Quoniam ergoeft AG ad DH, 7.5. ut
C ad F, &hec,y. 5.ut GB ad EH;erit, 11:
& 12.5. AG pl.GB ad DH pl. HE,utC ad F.
‘ : D. .

PRO-

- a e et e L

S AN &Y A AY cY.

- s 2T



Liser QuinTus. 79
PROPOSITIO XVL

1 quatzor magmmdmer proparmmle: fre-

rint; etiam vicilfim , i ‘vé alternando propor-

{ tomales eraunt . '

( SitAadButC ad D: & fumantur

: E & F =quimultiplices ipfarum A & B, tum

: fume G & H =zquimultiplices ipfarum C& D:

laqueerit E ad F; 15.5.ut- A ad B, quefunt,

+ byp.ut Cad D, qyz funt, 15.5.ut GadH:er-

- gofi E maj. vel ﬁﬁt quam G, velipfi zqua-

. lis: erit etiam, 14.5. F maj. vel min. quam H,vel

ipli =qualis ; adedque , 6. def. 5.erit Aad C ue
B ad D, Q._E. D.

PROPQSITIQ XVIl.

: 1 compofite magnitadines proportionales fue-,
l, riut , h& quoque divifz proportionales ernrr,
choﬁﬁt ABadBCut DEadFE; fore

| ACad CBut DFad FE.
:[ Namfume GH & HL, IK & KM mqm-
+ multiplicesipfarum AC & CB, DF & FE:item
Ll fime LN & MO =zquimultiplices earundem.
1 confequentium CB & FE . Caterum tota GL
I totius AB tam multiplex eft, 1.5. quam una GH
| onius AG, ldeﬁ, confir, quam una IK vnhs
' DF,ideft, 1.5.quimtata IM totius DE: item
- HN(HL pl. LN) ipfius CB =qué multiplex ¢ft,
25 ac- KO (KMP* l\uO) lpfus FE . Quoniam
igitur *
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igitur eft, hyp. ABad CBut DEad EF ;fi GL fit |

major, vel minor qudm HN, vel ipfi mqualig;erit,
6. def. 5. IM maj. vel min. qudm KO vel gidem

aqualis : itaque ablatis utrings communibus HL;

KM; fireliqua GH fit maj. vel min. qudim LN,
vel ipfi ®qualiserit etiam IK maj.vel min.quim

MO velipfi xqualis:ade%ierit, 6.defs. AC |

ad CBut DFad FE, E. D

PROPOSITIO XVIL

S 1 divife magnitudines /291' proportionaless be

gogue compofite proportionales erant.

Dico fifit ABad BC,ut DE ad EF ; fores -

ABpl. BC ad BC, ut DE pl. EFad EF. »

Sit (fi £ p. AB pl. BC ad BC, ut DG pl. GF
ad GF, & minor fitipfa GF quim EF; ergo,17.
s.erit AB ad BC ut DG ad GF ; fed etiameft,
byp. AB ad BC ut DE ad EF; ergo, i1.§.erit
DG ad GF ut DE ‘ad EF: atquieft DG major

quim DE; ergo, 14.5.efit GF major, quim EF -

pars quim totum. - Q.E.A
PROPOSITIO XIX. -

I fic totum ad totum, quemadmodnm ablatum

.

ad ablatam; erit etiam reliqum adveliqum,

icut totum ad totum . Deinaé fista fe babeat ali-

quod totum ad aliquam [ui partem , ac alind to-
tum adaliguam [ui partem s erit, Converternds,

- primum antecedens ad femetipfum: dempro confe

guen-

a'

.

[
i



Liser QuinTus. 81
 quente ac fecundum antecedens ad [emctipfumo,
dempto confequente . }
- Dico 1.: Sifit AB ad DE, ut AC ad DF;fo-
' re CBad FE ut AB ad DE . Quoniam enim,byp.
1 eft ABad DE,ut ACadDF ;erit, aktern. AB ad
. ACutDE ad DF ; ergoerit, divid. CBad AC
. utFE ad DF ; ergo iterdm, aktern. eft CB ad FE
ut AC ad DF , qua funt, 4yp. ut ABad DE; ergo
eft, 1 1.5. CBad FE ut ABad DE. QE.D. -
Dico 2.: Sifit ABad CBut DE ad FE ; fo-
re ABad ACut DE ad DF . Quoniam enim_s,
byp. eft AB ad CBut DE ad FE ; erit,altern. AB
ad DE ut CB.ad F E s ergo.erit (1.parte bzj.) AB
adDEut AC ad DF; atque iterum,, alters. AR
adAC,uwtDEadDF. QED., =

PROPQSITIO . .X%

. 1 fint tres magnitadines (A, B , C,) &' ipfis
alie equales namero (D, E, F) qua bine &
. ineadem ratione ordinatafumantur:S. primaranm,
© trium, prima erit maj. vel min. quim tertia, vek
cidem equalis ; evit pariter tyium fecyndarum pri-
ma maj. vel min.quim tertin , vel.eidem equalkis.
Sit A maj.quam C: itaque erit, Jyp. &
. wvert. FadEuwt CadB, quz font, 4yp &8. 5.
" inmin. rat. quim A ad B qux {unt,sypaut D ad E;
ergo, 13.5.erit in min.rat.FadE quam Dad E
adedque, 10.5. D eft maj.qudm F. .
-Sint deind® A & C ®quales: ergo erit, 2yp.&
invers, F 3d E yt € ad B, qu funt,49p. ‘8; 7d5i3 ut
F .
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. Aad B, quafunt, byp.ut DadE ;ergoeft, 11.

5.FadE ut D ad E ; adedque , 9. 5. D &F
Dc

" @quantar.. Q. E.
. PROPOSITIO XXIL

] fint tres magmitudines , (A, B, C,)é& |
'Y ipfis alie (D, E, F) aquales nuwiero,que |
bink [amentyr , & in eadem ratione pertnrbata,

[t antem primaram prima moj, vel min.qaim ter-
tja, weleidem aqualis 3 erit etiam fecandarum.
prima maj.vel min.quim tertia vel eidem cqnalis.
Sit Amaj. qudm C . Quoniameft E ad D,
byp. & invert,ut C ad B : quefunt , byp. &
8. 5.in min.rat.qudm A ad B , quafunt,byp.
ut Ead F ; ergoeft , 13. 5.inmin.rat. EadD
quam E adF 5 adeoque, 10, 5. D maj. eft quim
F.Sint A & C fibi mutud zquales ; ergo erit,
byp. & invert. Ead D, ut Cad B, qua funt,?g.

&y.5.ut A ad B, quafont,Hyp.ut E adF; -

ergoeft, 11. §. Ead DutE ad F ; adedque, g,
5. D&F Zquantue . Q_ Ey D. i

PROPOSITIO XXIL
[N 7 fimt Zttotczque magnitudines (A B,C )

& abie ipfis aquales aumero(D , E s F)

qux bing, & 1n eadens ratione ordinata fymamtur;

erit prima ad altimamin primis , ficut prima od

- gltimam iv fecandis. S

Sume € & H ipfarum A &-D : Tum fume
1&
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1& K ipfarum B & E : atque tum fume L & M
ipfarum C & F @quimultiplices . Quoniam_s
ergoeft,hyp. A ad B ut D ad E ; erit, 6.5.
G ad 1l ut H ad K : &quoniam, byp.eft B.
ad Cut Ead Ferit, 6.5. Iad L ut K
adM;;ego G, 1,&LaqueH, K&
M erunt quoque in proportione ordinata; aded-
que, 20, §.f1 G maj. erit vel min. .quam L- vel

eidem wmqualis ; erit pariter H maj. vel min.

qudm’ M vel eidem @qualis ; ergo erit , 6, d¢f. 5~
AagCutDadF. Q_E D. .

PR O POSITI Q. XXIIL

1fins quotcanque maznitudines ( A 4 By

G ) & dlizipfis aquales numero( D , €
b)) que bing &' iy eadem ratione perturbata [u-
mantur ; erét primandaltimam iz primis [icut
prima ad uitimar % [Etandis ; )

Sume G , H, 1l ipfarum A , B, D, at-
que tum fume K , L , M ipfarum C , E; F
zquimultiplices s erit G ad H , 15.5.ut. A‘ad
B, quafunt,byp.ut E ad F quz lunt, 15. §.
ut L ad M : Tum quoniameft, 4yp. B ad G
ut D ad E s erit, 6.5.H.ad K ut [ ad L
ergaG , H, K atque 1 , L , M funt etiam -
in ratlong perturbaca , adedque, 21.§.fi G maj. -
vel min. fit qudm K velipli ®qualis 3 erit etlam ;.
I maj. vel min. quam M vel ipfi zqualis; ac pro-
nde erit, 6.def.g. A ad C ficut D ad F. -

& i .

5 F 2 PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

Iprima ( AB ) adfecandam( C ) ean-
dem habuerit rationem,quam tertia ( DE )
gdgnarcam ( F ) : & quinta ( BG ) adfe-
cundam habuerit eandem rationem, quim [exta.
( EH ) adquartams erit compofitaex prima &
" quinta ad[ecandam,ut compofitacx tertia & fexta
" ad quartam. T
Quoniam eft, 4yp. AB ad C, ut DE ad
F , atqueelt, byp. & invert. G ad BG ut F
ad EH ; erit , ordi». AB ad BG ut DE ad
EH ; ergo erit,compon. AG ad BG ut DH ad
EH : atquieft,byp. BG ad C, ut EH ad'F;
ergoiterum, ordin. erit AG ad Q, ut DHadF,
Q_E. D,

PROPOSITIO XXV

I gnatnor magnitadines inzguales proportio-

nales fuerint ( AB , CD , €, F)s;
siaxima ( AB ) & minima ( F ), fimalfum-
Prasreliquis ( CD , & E ) fimal [umptis sma-
Jores erant . ‘ ] '

Fiat AG aqualisipfiE, & fiat CH zqua-
lisipfi F . Quoniam ergo eft,4yp. AB ad CD
ut E ad F, quafint , cosfir. & v. 3. ut AG
ad CH , erit , 19.5. AB ad CD, ut GB ad
HD : fed AB,4yp. major eft, qudm CD ; et-
80 3 14. 5. GB major eft,quim HD : atqui,

_ _ - conflr,
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confir.F pl. AG ¢quantur ipfis E pl. CH; er-
go fi primis addideris majorem GB , & fecundis
minorem HD ;- erunt, 4.ax.1.'F pl. AG pl.
GB majores qudm E. EL CH pl. HD. :

. E. D

PROPOSITIO XXVL

T prima ( A ) adfecundam (B ) majorems
abuerit rationem quomtertia( C) ad quare -

tam( D ) ; erit invertendo fecanda adprimamin
minors ratione quim quarta adtertiam . X
. Concipe , fe habere E adBut CadD : Ita-
queerit A ad B , byp. in maj. rat. qudm CadD
que funt , pofir «ut Ead B ; €rgo ,:13. §. erit ins
maj. rat. A adB,qudmE ad B; adedque. 10.5.
A major eft,quam E; ergo, 8..inmin. rat.et B
ad A ,quam Bad E , quefunt, byp. & invert. ut
Dad C;ergo,13. 5. eftinmin. rat. Bad A quim
DadC. Q E D. . S

PROPOSITIO XXVIL

Iprima (A ) ad [ecundaws ( B ) eritin ma-

joriratione,quamtertia (C) ad quartamos

D) ; erit etiam alternando prima ad tertiam in

wajors ratione,quom fecanda ad quartam.

Concipe, fe habereEadBut CadQ: Ita-

%ue in maj. eft rat. byp. A ad B qudm C ad

,quee funt, pofic. ut Ead B; ergo, 13. 5. AadB

eftin maj. rat. qudmE ad g; adeoque, 10.5. A
. .- 3 ma-
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major eft quim E ; ergo, 8. 5. eft in maj. rat. A
ad CquamEad C, quafunt, byp. & altersn. ut
BadD;ergo, 13. . cftin maj. rat. A ad C quam
BadD. QS, E. D . .

PROPOSITIO XXVIIL

Iprima( A) adfecundam (B ) babuerit

Y- majorem rationem quam tertia ( G ) ad
guartam (D ) ; erit qroque compofita ex prisa &
Jecandaad fecundarn in majori ratione qudm com-
pofita exzertio & guarta ad quartam.

' Concipe fe habere E ad ButC ad D: igi-
tur A ad B ef},, £yp. inmaj. rat. qudm.C.ad D que
funt ,pofic.utE ad B; ergo,13.5. AadBeftin
maj. vat. quim E ad B ; adeogue 10. §. A major
eft, qudm E : €rgo,4.ax%. A pl. B maj,eftquimE
pl. B ; adedquein maj.eftrat. Apl.B ad B, 8. 5.
quamE pl. B ad B, qu funt,byp. & comp. ut C
pl.Dad D . ergo, 13.5. funt in maj.rat. ApL. B
. adB, quim Cpl.DadD. Q. E. D.

PROPOSITIO XXIX.

\ 1(A pl. B..) compofitaexprima® fecuwda
S ad fecuvdam ( BB mejnref:‘ bcbwé; ratio-
nem o quam( C pl. D. ) compefitaex tertia &*

.quartaad guartam ( D ) ; habebit quoque divi-

dendo prima ad fecundam majorem rationens,

- qwdm tertia ad guartam = :

Concipe , f¢ habere Epl, BadBut Cpl.D
ad

|
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ad D ; erit ergoinmaj.rat. A pL.BadB’, 4yp. .
quam C pl. D ad D, qua funt pofir. ut Epl. B
ad B .ergo, 13.5.eftinmaj.rac. A pl.BadB,
quam Epl. B.ad B; adedque , 50.5. A pl. B maj.
eft, quam E pl. B. ergo, §. ax. A major et quam
E ; adeoque, 8. 5. erit in maj.rat. Aad B, quim
EadB, que funt , 4yp. & divid.ut CadD.er-
80,13.5.eftin maj. rat. AadB, qudm CadD. -

Q_E. D.

PROPOSITIO XXX '
1A ‘pl. B adB )cémfoﬁtamprim & fe-
" canda ad fecundum majorem babuerit ratio-

nem, quom ( C pl. D ad D ) compofita ex tertia
& guarta ad quartam ;. erit convertendo compofirs

. exprima , (5 fecunda ad primomin mis. vat:
. qudm compofira ex tertia ; & quarta ad guartan.

Quoniam eft , byp. in- maj-fat. Apl. Bad

Bquam C pl. D ad D ; erit dpvsd. in maj. rat. A

\

4
,

adB,qudm C ad D: ergo erit' invert. in mim. rat.
Bad A , qudmD ad C : ergo erit camp. in miny
rat.Bpl-Aad A,quimDpl. CadC.: - " -

. y -
A

PROPOSITIO XXXI -

v

; LR S R B i
S-. 1faerie smajor proportio totins ( Apl. B ) ad

toram { Cpl. D ) quim ablati ( Ay sd abla-
twn ( C ) 3 erit fubtrabendo relignum ad reli-’
Quum in minori ratiove quing. totum ad totem .

F 4 Quo-
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Quoniam , byp. eftin maj.rac. Apl. BadC
pl.D, quaim-Aad C ; eritaltern. Apl.Bad A,
quam C pl. D ad C ; ergo erit conver?. in min. |
rat. Apl.Bad Bquim Cpl. Dad D ; adeogue_, §.
iterum , a/tern.eritinmin.rat. Apl. Bad Cpl. D §
quimBadD. Q_E. D. . :

PROPOSITIO XXXIL

1 [int tres mognitudines (A, B,C ) & alig |,

 spfis aynales numero (D , E , F) fitque
major proportio prime pricrum ad [ecundam,
guom prime pojfterioram ad [ecundam i Atque
major-etiam proportio fecunde prioruns ad tertiam, |,
guam [ecandz poflerioram ad tertiam 5 erit etianr |
erdinando major proportio prime priorum ad ter-
tiam o quim prime pofterioram ad tertiam .

_ Concipe fe habere in eadem ratione ordi-
nataiplasH,G ,Gxcfunt D,E ,FseritBad C,
byp. in maj. rat.’'qudm E ad F , que funt pofer.
ut G ad C : ergo,13.5.¢eft inmaj. rat. B ad,
C,quim G ad C : adeoque, 10.5. B. maj. eft
qudm G : ergo, 8. 5. A ad G eft in majori
satione quim A ad B , & hec , &yp. in maj.
tat. quim D ad E 5 qua funtpofiz.ut H ad G;
adedque, 13. 5. eft in maj.rat. A ad G quam H
ad G : ergo, 10.5. ‘A maj.eftqudm H : Igi-
tur, 8.5.effinmaj. rat. A ad C q Had C
que funt pofizioze & ord.ut D ad F : ergo, 13.
§.eftin majori rat. A ad' C quidm D ad F.

. %_ Eo D- .

PRO-
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- PROPOSITIO XXXIII
S 1 fint tres magnitudines (A, B, C )& alie
D spfis aquales numero (D, E , F), fueritque
major riio prime priorum ad fecurdam._,
quams fecunde pofterioram ad tertiam : Itemgue
‘major proportio fecunde priorum adtertiam, quim
primee pofleriornm ad [ecundam 3 erit etiam ex
aqud perturbaté major proportio prime prioram—s
‘ad tertiamqudm prime pofleriorum adtertiam. .
Concipe fehabere H, G, C ineadem ra-
 tione perturbata cum ipfis D, E, F; eritergo,: .
. byp.in majori ratione B ad C, qudm D ad E,
quz funtpofit. ut G ad C: ergo, 13.5.eftin
- majori ratione B ad C, quim G ad C, aded-
- que, 10. 3. B maj.eft,quim G: ergo: 8.5.cft
in majori ratione A ad G, quim A ad B: que
- funt , Ayp. in maj.rat.qudm E ad F qumfunt
pofit. ut H ad G: ergo, 13. §.eft inmaj. rat.
A ad G qudm H ad G: adeoque , 10.5. A
»maj. eft qudm H: ergo,8.5. A ad C eftin.,
: maj. ratione qudm ' H ad C: que funt pefir. &
‘pertmybut D ad F: ergo, 13. 4. eft inmaj. rat.
AaddC,qumDadF. Q_E D

PROPOSITIO XXXIV.

& alie ipfis #qaales numero (D, E, F 5: fit-
1%e major ratio prima priovam , ad primam psflc-

nrum 5 quam [fecurda ad fecundam i & bac
- ‘ ' major

S Ifint quorcungne magnitudimes ( A, B, C )
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major guaim tertic ad rervtiam : &' fic deinceps; ba- }
bebuut omues fingld prioves ad omnes fimal pofle-
riores miajorcm yationen guim omnes priore s,dem-
ptaprima , adomnespofleriores . dempta prima.
Contra verd ; prima prigram ad primam poflerio-
vum evitin maj. vat, qudm omnes prioves ad om-
nes pofleriores . Necwons contra s emnes priores
ad omanes pofleriores erant in 'maj. vat. quam wulti-
ma priorumad nltimam poflevioram .

. Quoniameft , byp. ipmaj. rat. B ad E
quim C ad F ; ergoeft alttrn. in maj. rat. B
ad C, qudm E ad F: erggstt,comp. in majo-
rirat. Bpl. C ad C, quam E pl.'F ad F:
ergo eft gltern.inmaj.rat. B.pl. C ad E pl. F
quam Cad ‘F: ergo,fulitr.eft in majori rat. B
ad E quam B pl-:C sd, E pl F;fed eft, byp.
inmaj.rat A ad D, quim B ad E, ergo ,13.
5. eft in maj. rat. A ad ‘D quim B pl. C ad
E pl F; etga altern. eft in maj.rat. A ad B
pl- C quidm D ad E pl. F3 ergd compan. eftin
maj.rat. A pl. B pL-G“ad B pl.. C quam D pl.
E pl. F ad E pl. E; ergo akers. eft in maj. rat.
Apl.Bpl.CadDplLEplF,quim B pl
CadEp.F. Q_E.D -

2. Ergoeritfwbtr.in maj.rat. A ad D quim
AplBp.CadDp.Ep.F. QED. !
3. Quoniam ergo eft , #¥prinsin maj. rat. A
pl. Bpl. € ad Dpl. E pl. F.quim B pl. C ad
E pl. F, &hzc, 4t prius in maj. rat. qudm C
ad’'F; erit , 13- 5. inmaj. rat. A pl. B. pl. C
adel,Ep!.F,%xim CadF Q.E. D
LAUS DEO.
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major gudim tevtic ad tertiam : &' fic deinceps; bg
bebuut omues fimuld prioves ad ommes fimal pofley .
riores miajorem yatioReny uim omMnes priore s,dem
ptoprima , adomnes pofieriores , denpta prim.
Contra verd 5 prima pregram ad primanm pofleris-
vum eyitin maj. vat, quims omnes priores ad om
nes pofleriores . Necwon-y contra s omaes priores
ad owmnes poflerieres erant in maj. rat. gudm ahi-|
ma priorumad witimam pofleviovam .
1. Quoniam eft , byp. inmaj.rat. B ad i
quim C ad F ; ergoeft altérs. in maj. sat. B,
ad C, quam E ad F: erggeft,comp. in majo- |
rirat. Bpl. Cad C, quam E pl F ad F:
ergo eft agltern.inmaj.rat. B.pl. C ad E pl. F
quam C ad ‘F: ergo, fuber.eftin majori rat. B
ad 'E quam B pl. C ad. E pl F;fed eft, byp.
inmaj.rat A ad D, quim B ad E, ergo 13
5. eft in maj. rat. A ad D quam B pl. C ad
E pl F; efga altern. eft in maj.rat. A ad B
pl. C qudm D ad E pl. F; ‘ergd compon. eftin
maj. rat. A pl. B pt.-G-'ad B pl. C quam D pl
E pl. F ad E pl. E; etgo akers. eft in maj. rat.
Apl.Bpl.CadDplEpLF, quim B pl
CadEp.F. Q_E.D .
2. Ergoeritfwbtr. inmajrat. A ad D quim
3. Quoniam ergo eft , #2prias in maj. rat.4
pl. Bpl. € ad Dpl. E pl. F.quim B pl. C o
E pl..F, &hzc,«z prius in maj. rat. quim C
ad’'F; erit , 13. 5. inmaj.rat. A pl. B. pl. C
adel,Epl.F,qsu&m CadF Q.E.D
LAU D E O.




) Imiles figure reftilinex funt,
que & angulos fingulos fin-
‘gulisequales habent, atque
etiam lstera , qu® circum an-
 gulos squales , proportio-
§ nalia.

" 2. Reciproczautem figu-
wfunt , clim in utraque figura antecedentes , &
confequentes rationum termini fuerint .

: 3+ Secundum-extremiam , & mediam ratio-
iﬂefpl’e&a linea fe&a effe dicitur , cim ut totaad
majus fegmentum,its majus ad minus fe habuerit.
. 4 Alitudo cujufgue figurss, eft linea perpen-
!dlculaﬁs 4 verticead bafim dedu®a. - .
. §- Ratio ex ratienibug ¢omponi dicitur , chm
ntionum quantitates inter fe -multiplicate ali-
r'ﬂm effecerint rationem . |

PRO-

-
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PR O POS ITIO L

Riangula ( BAC , CAD ) & Parallel
grammata (CE, CF ) ejufdem altitadini
Je babent ficuti bafes ( BCCD )
. Sumantur BG , GH&quales ipfi BC; e
g8 1. triangulum HAL mqueé triplum 3gli BA
ac eftipfa HC ipfius BC : tum fia¢ DI aqualis ipl
CD ;eritetiam, 38. 1. 3glsm CAl'aqué duplum
3gli CAD acelt ipfa ClI ipfius CD . Quoniam
ergo,38. 1.fi HC ma]or fit ', velminor,
ClI, vel ipfi mqualis, erit etiam 3glom HAC ms
jus , velminus 3glo CAI, vel ipfi quale ; idcir-
- ¢, 6.def. s.eritBC-ad CD ut BAC ad CAD,
quefunt,34. 1. & 15, 5. ut pgrumEC ad pgrum
FC. E. D.
COROLL. Time 3gla, & pgra, quorum,
wequales {unt bafes, fe habent, ut altitudines .

PROPOSITIO IL

. S ¥ ad uvum trigugulilatus dutia fuerit paralle-
la 5 hac [ecabit proportionaliter relxqaa tmw
. guli latera. & & converfo.

- Dico, fi DE fit parallela ad BC fore AD
ad DB, ut AEadEC &, fi fit AD ad DB ,utAE
ad EC ; fore ipfam DE %arallelam adBC.

1. Hy oniam byp. & 37. 1. ®quantot
35la DEB P& (Elﬁc H xdcn'gb 37 1

(AD
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(ADadDB( 1.6.) -
Equ he {AED ad DEB(7.5.)
Rationes.LAED ad EDC(1.6.)
: LAEad EC. -
o © Q. E.D. .
z. Hyp. uoniam .
L PrAEQD'Zd DEB( 1.6.)
‘Equ. he ¢ AD ad DB (4sp.)
‘Rationes.LAEad EC ( 1.6.)
K LAED adEDC. - -
‘erit , 11.& §. §.3glum DEB aquale ipfi EDC,
-fed & utrunque ipforum eft fupet eadem bafi DE;
€rg0,39. 1. DE parallelaeftad BC. Q. E. D.
: CgROLL. Quinimd , fiplures ad unum.,
- 3gli latus parallelee duéta fuerint , erunt omnia
- laterum fegmenta fibi mutuo proportionalia.

PROPOSITIO Il

SI triangali ( BAC) angulus (in A) divifus
[it bifariam ; [e habebunt fegmenta latevis [utli
fent relsana triangalilatera , & ¢ converfo.

-, Dico , fi quenturanguli BAD , & DAC;

- fore BD ad DC , ut BA ad AC, & & converso. In

‘BAprotraita fiat AE =qualisipfi AC , & duca-

-twEC :

- 18 Hyp. Qugnism AE , & AC zquantur;id-
irc

ACE
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{ACE( )
Equ. hl{AEC gz 1.
anguli Udimidium BAC (&yp. )
{DAC;
. Adebdque 27. 1. DA eft parallelaad CE acpro- |
inde, 2. 6. erit BD ad DC ut BA ad AE s que |
funt , conftr. & v.5.ut BA ad AC. Q_E. D.J
2. Hpyp. Quoniam eft, 4yp. BD ad DC , yt
BA ad AC » quee funt , touﬂr &7.5.ut BAad
AE;erit, 2. 6, AD parallelaad EC, ac promdé”
: - {BAD, (29.1.) . - v
Equ. hi AECES':) S §
anguli X ACE ( 29.1.)
- LDAC. .
: Q,,E- D.
PROPOSITIO v.

Riangula xqmafzgﬂla ( ABC DCE )ba :

bent latera groportxo;)alm ciream &quales
axgulos » & bomologa funt latem qmc egnalibas
angulis [ubtendauntur .

Statue litus BC in direStum laten CE,&
produc BA, & ED donec fibi mutud agcurrantin -
F. Quoniam ®quantur , 2yp.anguli B, & DCE;
erit , 28, 1. BF parallelaad CD ¢ Item, uoniam,
hyp. wquantur anguli BCA , & E ; erit etiam, 28 ¢
1. CA parallelaad EF , ﬁgura ergo FACD eft
prum ; adedque AF =quatur ipfi CD , & FD ipl -
AC:Itaque eft,2.6.BA ad AF (CD ) ut BCad |
CE,&alter».BA ad BC ut CD ad CE.Tum .

erit, ‘
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erit 5 2.6.BC ad CEut FD (AC )ad DE , & a/-

terns BCad ACut CE ad DE ;adedque-erit or-

din. BAad AC ut CDadDE,
. U' Du ’

, COROLL. Hinc fi intriangulo FBE duca.
tur unilateri FE parallela AG; erit triangulum.,

ABC fimile toti FBE .

PROPOSITIO V.

| S 1 duotriangala ( ABC, EGF) babeant late-
ra propertionalia , evynt agsiangula . '
Fiat angulus DEF =qualisipi C, & DFE
zqualis ipfi A; zquabuntur etiam, 32, 1.B, & D;
adedque erit, 4. 6, DE ad EF ut BC ad AC, quee
funt. kyp.ut EG ad EF ;ergo 11, & 9. 5. mquan-
tur DE, & EG ; & epdem modo oftendetur ¢qua-
i FD & FG; fed & EF eft communis, ergo, &.1.
triangula - GEF; DEF , adedque & ABC funt {ibi
. mutud :equiangqla . Q_E. D :

PROPOSITIO VL

," S 1 duo triangala ( ABC , EGF ) babeant unum
. ) angulim ( C ) equalen uni angulo ( GEF)
- latera werd aqualem bajufinodi angulum interci-
" piemiiafint proportionalia; erumt omuind equian-
gula 5 angulofque equales habebant , [ub quibus
. bomologa latera fubtenduntur . :
Fiatangulus DEF equalisipfi C, & DFE
. zqualis ipfi A ; erit 32.1.tertius B tertio D ?qua-
- 185
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lis s adedque erit , 4. 6. DE ad EF ut BCad AC,
qux {unt #yp. ut GE ad EF ; ergo,11.& 9. §.
zquantur GE & DE, fed & EF eft communis,
atque cozflr. anguliin E squantur 3 ergo, 4. 1.
zquiangula eruntinterfe triangula GEF , DEF,
adeoque & ABC. Q_E D

PROPOSITIO VIL

S Idno triangnla babeant unum angalum eque- -
lem : Item latera fecundum angulum isterci-
pientia proportionakiafint : & babeant dewigue,
tertium angulum ejufdem [peciei ; erumt omming
«quiangula . - - |
Dico, fianguti A & D ®quentur , & fit AB
ad BCut DEad EF , atquc anguli G & F fint
ejufdem fpeciei ; erunt ®quiangula ipfa triangula.
Sinegas , ®zquari angulos E , & ABG ;fiat
ABG w=qualis ipfi E :atqui, byp. equantur A &
D ; ergoetiam, 32. 1. ®quabuntur AGB & F; °
adedque; 4. 6. erit ABad BG ut DE ad EF , quz
funt 4yp. ut ABad BC;ergo, 11.& 9.5. ®qua- .
buntur BG & BC ; ac proinds, §. 1. angulus BGC .
angulo C ; adedquz , 32. 1. uterque illorum eft .
acutus ; ergo, 13. 1. angulus AGB ( F ) eft obtu-
fus , adedbque anguli F & C non funt ejufdem fpe- :
ciei ; contra hyp. :

PRO-
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PROROSITIO VIIL

. S I intriawgalo yeEiangulo ab angnlo retto dutta

er, md:mlrms ad latus oppofitum ; refulta-

6:01: %0 tl;':arzgula [imailiatoti é,‘)[:’:x/t‘er Je. /i
Quoniam enimangulus B eft communisin
tnanguhs re€tangulis BAC & BAD; ipfa erunt,
32.1.fibi matud zquiangula: iti enin angulus C
communis eft in 3glis reCtangulis BAC, & DAC;
sdedque;, 32.-1. funt & ipfa inter fe zqmangula_.-

; Quia ergo in triangulis reétangulis BAD & DAC

. sngulus B ‘®quatur,u#t prigus,angulo DAC; erunt,
32.1.etiam ipfa fibi mutud aq.umgala.
‘ E.

PROPOSITIO IX

Data refia linea (AB) mperatam partem,,
abﬁ'mdere, wtputa G B, sertians... ;

£x A duc ntcunque infinitam AF,in quas

ﬁlme utcunque tres partes fibi -mutud ®quales

AH, HG, GF, & junge FB, cui duc paralles

: lam GC dico adtum . Nam oft,2.6. AGad GF
. ut AC ad CB, & compon. AF ad GF.ut ABad
. CB: atqui GF eft una tertia ipfius. AF ergo
- CB eft una tertid ipfius AB. 7 .

Q_E. F

"6 PRO-
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PROPOSITIO X.

Incam veStam datam (AB)fecare f caut alias |
L (AG) fettaeft.

Extremitates fe&aa & m{l-&ac , Jungat refts
GB ,&expunélis S ,& R, duc SC,RD pa- |,
ral’le-las ipfi GB; dico fa&um; nam fi ducatur
CK paraliclaad AG;erit AC ad CD,2.6.ut |
AS ad SR ,& CD ad DB,2.6.ut COad OK,
quaefunt,g4. 1.&9.3. tESR ad RG. -
- F'

COROLL. Hinc patet methodus femndl :
reftam datam in quotvis zquales partes. l

PROPOSITIO XI

Au‘: daabm re&n lmet:( AB .AC')ter- )
t:%aportzoaalem (CE) invenire. :.
Connettantur due lineee,ut efficiant angulum
A- utcunque, & ducatur BC, & ex AB protra-
&ta fume BD equalem’ ipfi AC,&per DadBG

duc DE parallelam, cuioccurrat AC protraéta

in E;erit CE linea quefita. Nam eft, 2. 6. AB A]
ad BD(AC) ut AC ad CE. (L_F. , \

PROPOS!TIO XIL

 Aristribas rectis hneis (AB , BC, AD) ,
" quartam ropomomzlem(DE) invenire. ;
“Ducatur D,ad quamper C duc CE pa« *
S ralle-

. ) ‘
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rallelam, ‘cut occurrat AD protra@ain E; erit
DE hinea quzfita. Nam eft, 26. AB ad BC ut

. AD ad DE. Q.E.F.

PROPOSITIO XIL

; Atis duabus retlis lineis (AB,BC) mediaw

f proportionalers; (BE) invenire .

.- Super tota AC defcribe femicirculum , &

' ex B erige perpendiculsrem BE, & trahantue

AE , CE ;ergo, 31. 3. angulus AEC erit reftuse

adedque, 8.&% 4 6. erit' AB ad BE ut BE ad
“ BCsergo BE eft queefita megia proportionalis .

COROLL. Hinglinea refls ,queincircus
lo 4 quovis puné&to diametri,ipfi diametro perpen-
_ dicularis ducitur ad circumferentiam ufque,
' media eft proportionalis inter duo diametri feg-
meata. - ' . ¢ ' :

PROPOSITIO XIV.,
j -E’%a;lia@é’,énm angulum aquslem b

d bentium. pgrammorsm ( BE , BF') re-
zi;”,"we,vproportiaﬂdic Jant latera hgnokm angu-

y

inteyaipientia: & é cowversp. - -, .

Lateraenim AB, B circa gqusles angu-
. los faciant unam re&tam ; ergo etism, fchol.15.1.
- DB, BG in direftum jacebunt : producantus jam
, ED,FC donec occurrantin H.

_Gz 1 Myp.
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. 'x.‘.-VHyp Qg_omam
(AB ad BC (1.6

Equ. e ¢EB ad BH (%5.) > 2 1 F

Rationes FB ad BH (7.5 )
LGB ad BD; i

ent AvB» ad BC ut GB adiD. QEB.

Co Hyp Qt_omam L

- {EB ad BH (x 6.)., g
}Equ he rAB.ad BC (hyp.) -
Ratxones {GB ad BD ( (.6)
‘ (FB ad BH; - -

Ergo,-11. &95' mquantur EB & FB. h
QR B |

PROPOSITIO XV.'

‘ q ,: RQualiumy & ubum sdgihim(in C) eque
lems babentium triangulori(AGB,DCE)
rmpmcépmpomomha Junm. lavera wq#ofem g
Tum iercipientios & ¢ conversd
- -Difpemntur. BC, CD: ﬁl»in&h'e&m'n e

go, fcbol. 15.1- EC , A crum emmﬁbnn& :

re&mnft—mh‘mrjdm BE. W '--"':?"

: L P
RIPS SR

A

O
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1+ Hyp. Quoniam . .-

~ [AC/ad CE (3.6) - :

Equ. ha {ABC‘ ad CBE (7.3) . X

Ratxones DEQ ad CRE (16)
\DC" ad CB} ;- v’

et 1ie S, ﬁC ad. CEutDGld GBn .9

Q_E. |

; L':’-': ™

-

53

2. Hyp. Quoniam
I B A
f AB&«ad CBE (1. 6.) .
Equ. h {A C adCE (H Dy
Rationes. ad CB. (i 6)
_'.‘ KDEC ad CEBD .
ergo,n &9 5. @quantur ABC & DEC
Q. E Do

PROPQSITIO XVL

I q::amqr lmea (AB, BC, DB,«BE) ﬁwt pro. ’

portionaless vetiangulum extremaram kg¥a-
" s rettangulo mediarsm: & & comverfo..

Difponantur fibi in direétum. AB, & BC;

[ .
- I‘A

ergo etiam, [chol. 25. 1. ob. angulos;re&os xqua-

“lesin B, efunt fibi in dite@um DB, & BE: pef-
ﬁcnantut ergo reftangula B, GB, & producare
wr FE,GC donec ﬁbn ocurrat m!:k .

,_'\.*:‘ 63 "-H)Pﬂ
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1. Hyp. Quoniam

(FB ad BH (1.6.)"
he £ AB ad BC. (byp.

Rationes. LDB ad BE (1. 6.
{GB ad BH;

ergo, 11.& 9. 8. squlntur FB& GB Q.E
2. Hyp. Quoviam

fABadBC(tG |
Equ. he FBadBH(7§

Rationes. LGB ad BH (1.6,

(DB ad BE;

PROPOSITIO XVIL.
S Itves linea(AB; BC, BE) fint damcq:s pro-

portionales; retlangulum extremarsm cqus-
bitur quadrato medic

- Difponantur re&angulum » & quadratus |

juxta methodum preecedentls 3
i. Hyp. Quoniam
+ (FB ad BH (1.6

Equ. he #AB ad BC (D) (D)

Rationes. UBD ad BE (1. 6)
L GB ad BH;

erit, 11. &gg refangulum FB oqualequadn-

to GB, fiv BCq Q___F,

zHyp

erit, 1.5, AB ad BC,ut DB ad I BE Q.F..D. |
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2. Hyp; Quoniam

. (AB ad BC (1. 6.)
AEqu. he {F& ad BH (byp. 7.5)
Rationes. LGB ad BH (1.6.)

(DB ad BE;

em,u 5. ABpJBC mDB(BC)adBE.‘.
| Q_E

PROPOSITIQ XVIH

Dam ra&a linea (AB) dato reltilines.
ﬁ;mle,/t‘mdttsrqxe poﬁt:m m’h-
m(ABH )de]‘crtbere o
~* Datam re@tilineum refolve in triangula: tum
~ fac angulum B squalem angulo D & angulum
BAH squalem angulo DCF ; erit, 32 1.reliquus
reliquo equalis : Item fac angulum HAG =qua-
lem angulo FCE , -& angulum AHG angula
- CFE zqualem jerit etiam, 32.1. seliquus reliqua
equalis ; adedque, 3.ax. totus angulus GHB
. toti EFD, uti & tetus GAB toti ECD @quabi-
tur; adebque polygona funt fibi mutud ‘®quian-
guh ‘Ceeteriim proportianalitas laterum patet;
Nam, 4. 6.erit GA ad AH,ut EC ad CF
& AH ad AB,ut €F ad CD; etgo.ordm erit
GA ad AB,ut EC ad CD. lmemm,4.6 erit
GH ad HA wt EF #d FC, & HA,ad HB ut
FC ad FD; ergo etism , axdim, erit GH, ad HB
o EF sd FD,pmter id quodeﬁ,q.6 AGGHad
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GH ut CE ad EF, atque AB ad BH ut CDad '

DF ; ergo omnia latera funt fibi prop ortionalia

PROPOSITIO XIX

\ Riangala fimilia (BAF , CDE) feft babent |

- induplicataratione laterssm bomologorsins
(FB,EC.) :

Datis jam FB, & EC repériatuf, 11. 6. ter- .

tia proportionalis BG , quz ablcindatur &x majo-

ri BF, &ducatur AG. Igitur erit AB ad DE, .

byp. & 4.6.ut BF ad EC, que funt, confir.ut EC
ad GB;ergo,11.5. AB ad DE eft reciprocd,

ut EC ad GB,fed & zquantur,byp.anguliB & E; -

ergo,15.6. zquabuntur trianguls AGB, & DEC:

Bitur .
' (BAF ad ECD €7. D)
. > | BAF ad BAG (1.6.)
ZEqu. he (FB ad GB (conflr.& 5.def6.)

Rationes. {LFB ad EC pl. EC ad GB (10.

] def-s5.)
LFB  ad EC bis -
Q_E D

COROLL. Hinc fi tres linew propoftioma \

Tes fuerint ; erit prima ad tertiam , ut 3glum fuper

- primam defcriptum ad fibi fimile 3glum fupet fe~

cundam defcriptum, atque it etiam eft 3glum fu-

per fecundam defcriptum adfibi fimile 3ghun fir-

per tertiam defctipum.

b e

S e "~ PRO-

<
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PR OPOSIFTIO XX

Imilia Polygonp i fwilia triangularefslvan:
tur numero gqualia 4 & rotis proportionalia:
aique " polygona ipfa dﬂpbcatam habent ratzozzém._-
! arxm bamelogoram. - -
: Qggmam,bypmquaamr anguh B &G; at-
que oft. BA ad BC , ut GF ad GH 3 erit,6.6.3 glum,
. BAC fimimile ;glo GFH, & eadem ratione 3glii
- DAE fimgle erit 3gto IFK : Auque, hyp. totus an-
.~ gulus BAE aquatur toti GFK ; ergo refiduus
- CAD zefiduo HFk zquabitur, atqueita de reli-
. quis di€tum puta. Quoniam ergo 3gla unius po—
-~ lygoni funt fimilia 3glis alterius; idcircd »
. [BC ad GH bis (46.& 12.5 .°
. ]BC px CD pl DF. ad GH leI
Equ. IK bis (19
Rauones BAC pl. CADpl. DAE ad GFH pk

4" HFIpLIFK. (7.5.)
Lpgon. BE ad pgon. GK.
E. D.

-

COROLL. 1. Hinc fi fuerint tres linez re-
€ta deinceps proportionales ,eri¢ primaad ter-
tiam, ut po ygonum {fuper primam ad polygonum -
fuper fecundam , & hoc ad polygonum fuper ter-

- tiam fibi fimile, ﬁmxhtcrque defcriptum .
- 2 Hinc etiam {i figurerum fimilium hemologs
latera nota fuerint; proportie quoque figuraruny.,
innotefcet , nempé mvemendo tertiam propore
uonadem- S :

-y PRO-
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PROPOSITIO XXL
Qix eidem reltilineo ( FHG) funt fi ]' mlnt_.,

funt mmmter ¢ fimikia.

.angulus B ipfi F,& hic |;

ipfil aquatur 3 ad que B & I mquantur fibi

mutud , atque itd de cmteris angulis diftum puta;

undg, 4. vel 20.6. emerget laterun proportionalx
tas,&adcqum fimilituda by

. QE 4
PRbPOSITlO xx". -

Iquataor vebiz linga (4B,CD,EF,GH)pro- |
ortionales fuerint ; etiamvettilinea [imilia,
wiliterqse ab ess deﬁ:npm propomomlm erant;.

Y Hyp. -Quonigm ‘ ‘
4 fAlBad CRD (19.6.)
Equ. hs rAB ad CD bis' (byp.)
Rationes. L EF ad-GH bis (20.6. )

hi EM.ad GO ;
erit gg m \IB ad glum CKD ut Pkﬂlmm
ad GO. 3Q_ E. D

2 Hyp ngam -
- {AB-"ad CDbis (19.6.
Zqu. he AIB ad CKD (hyp.)
Rationes: {EM ‘ad GO 20.6)
-ad HG bls 3 © '
ent, u 5 ABad CD,utEFadGH- Q.ED.
PRO-

[
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PROPOSITIO XXIIL

Quiagngula porglielogrammata inter fe_.
cam rationem.babent , quz ex lateribus
t compomiters. .. . . _ o
¢ Dicofore AC ad CF,ut BC ad CG. pl.
i DC"‘d Cﬁ.; Voo e . oo :
; Nam difpefitis parsliclogrammis ; ut in.ap-
pofitofchemate; - o .
Equ. he [AC-ad CF  (5.def.6.)
Rationes- { BG ad CG pL DC ad GE.
: Q_E D

PROPQOSITIO XXIV.

" W NV omnipavallelogrammo (BD) qac circa dia~
R metram [ant parallehogrammiata (EG, HF)
Junt, & tori, & fiti mutas fimilia.

Siquidem EG & HF habent fingula unum
angulum cum toto communem, atque, 29.1.alter-
nos etiam, & 15.1. oppofitos ad verticem fibi mu-

-tud mquales : ergo erunc-inter f¢ xquiangula.
Item3zgla EAO,BAC, & HOC, 29.1.funt fibi
mutud &quiangula : ergo erit,, 4.6. AE ad EO,
ut AB ad BC, & hzc,.ut OH ad HC.

- Nota mirsbilem effe hanc proprietatem fy
&ionum fatarum per diagonalem , & parallelasfe,
decuffantes in paraliclogrima, nimirbm,ta!gque m-

' maQ- -

AC ad CH pl CH od CF(1:6) =
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admodum complementa X, & Z &quantur, 43.
1. quoad magnitudinem {patiosum, ita etiam, 24.
6. parallelogrammata M, & N circa dnametrum

zquentur, qqoadhtemm proportmea s778,
PROPQSITIO XXV

Arovettilineo (ACB) ﬁrmle mfﬁ:erq:fc...
" poficam, idemque alteridato (3) aqm:le_.
vectilinenm (MNO) conflituere:
Applicetur , 4%. 1. 1t reétic AB pa}allelo-
grammum AF ¢idem figur® ACB &quale ,
protraflo latere AB in infinicum; applicetur,’ 4.5
1. lateri'BF paralledlogrammum BG ®quale da-
tx figura Z, & inter AB, & BD, 13.6. invenia-
tur media proportionalis MN,Tuperquam 18.6.
fiat figura MON fimilis ﬁgum ACB; dxco fa-
é'tum Nam
[AF ad MON (cor{/!n&y-g.)
| ABC ad MON (eonfir. & corodl.
Equ. he - !206.)
Rationes, {AB ad BD "(1.6)
' [ AF . ad BG con, lr&
© " .LAF ad Zg (e 75 ) '
Ergo, Ir. &9 §. ®quant, MON & Z Q_.F

PROPOSIT!O XXVI

S iz parallelagrmmo( ABC'D paralieloeram-

mum (AEFG)ablatsins [it fimsle totis& fowsis |

lzter iramboz circa eaprdens cam toro dimmerram
el Si
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Sinegas, AFC. effe communem diametrum,
efto.communis diameter AHC fecans lineam EF
in H,& ducatur HI parallela ad AE; igitur erit
AE ad EH, 24.6.ut AD ad DC, qua funt,byp.
ut AE ad EF ;ergo,11.&9.5. aequabuntur EH,
&EF,parstotx. - Q_E. A

PR;OPOSITIO XXVIL

Muiam parallclogmmmomm(AD,AG’) jé-

curdum eandem reftam lineam(AB)apphi-
catorams, 2 deficiemtinm figuris pavallelogrammis
( CE ,KY) [imilibus ﬁmxlxterqne pofitis ei{ AD )

gudd i dimsdia defcribitur 3 Maximam quidem eff
(AD) gaod ad dimidiam q/l appl:catﬂm ’ ﬁmk...
exiflans dofetias (K1) -
~Nam, 43. 1. @quantur mter fe GE &vCG, ’

ergo etiam, 2. ax. KE ipfi CI , & hoc 36.1.
ipl AMmquatur; adedqetiam, 2.ax. AG 2qua-
tar gnomoni LGM, quod minus eft, quim totum
CE, cui, 26. 1. 2quatur iplum AD; ergo AG,
minuseftquim AD. . @Q_ E.. D .

PROPOSIHFTKO XXVH.

D datark retlom iiaum(AB)dato refiifineo
A (CYzguale pamllelogrbmmm (AH) ag-
care deficiens figura paralielograwma (LR yqus
f mifis (i olrers parallelogranime dato (D) iOpor-
tet eutens datim reliibaeum{( C') , cui &fuales
( AP) appRicandum 2} § mors majys effe Qo'(AF)
q o 0
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quod ad dimidiam applicatssr , fimilibas exiflesnti-
bus defeftibus, & cjus, qnod ad dimidiam applica-
tur, & ejus cai [imtle deeffe debet . S

Bifeca ABin E, & fuper EB', 18. 6. fac
pgrum EG fimile ipfi dato D: fitque EG mqua-
ledato C pL1:Deindé, 25.6. fac pgrum; NT
zquale’ipfi I, & fimile dato D, five EG: Tum.,
duc diametrum FB ; & fac FO ®qualem ipfi KN,
& FQ_zqualemipfi KT, atque duflis paralle-

lis , utin fchemate; erit pgrum AP id, quodque-- 8

Titur. - ¢ . : o .
Siquidem EP, 43. 1. %#quatur ipfi PG;ergo,
2. a¥. =quabuntur 2G, & ER; cui, 36. 1.€qud-
tur AQ;ergo iterum , 2. ax. ®qusbuntur AP,
& gnomon . EBG : Deind? quoniam EG &quatit
iph I pl. C, fivé, conftr. ipfis NT pl. C, fivé
conflr.iplis OQ,_pl. C;idcircd dempto commu-
ni OQ; =quabitur datum C gnomoni EBG ,
cui, #¢ prius, equatur ipfam' AP ; ergo.2quantur’
fibi mutuo C, & AP.Q.E. F.  Deind?, cos-

fr. & 24. baj. hec funt fimilia ,nempe D, NT,- |

EG,& ZR. - Q.E F.
PROPOSITIO XXIX.

- N D datamrectom lineam ( AB") dato re&li-
lineo (C) ?ﬂak Perum (AN)gsplIW”;

cxceacns pgro (OP) fimile alteri dato (
‘Bifeca AB iﬂé‘,& s 18. 6- ﬁq)er EB fag

i)grum EG fimiledato D, atq; 25. 6. fac pgrum
KZ wqualc figuris EG pl.C, & fimile dat‘? éD,
| 1V

5. *
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fived EG; Tum duc diametrum FB in infinicum,

&fac FL equalem ipfi 1Z,, & FM aqualem ipfi

IK , &duc czteras parallelas, erit pgrum AN id,
quod queritur.

| Q\_l__omam enim xquatur BM,43. f.ipfhi LB,

- & hoc, 36. 1.ipli RE ; addito utrique eodsm.

" LP;erit AN aquale nomoni LNM; lgxtut

S EG (confir.) -

| ' Ecmﬁr .) -

 Equ. hec LM 19 E)

‘ gnLNM }:’ G (ut pmt:. & z.ax)

 Ereod LAN, pl G

f empto utrinque communi s mquabun-

, turrgOC &AN. Q_ELE F (;gteram,

"~ confir. & 2.hajus, hac funt ﬁmdu,uﬂupt D. 3G. :

- &OP. Q_E F

PROPOSITIO XXX
’ P :tm reElam lineam (AB) extrem.n‘

iaratione fecare
Seca, 11.2.ABin G itaut ABG aquetut
iphi AGq o3 em, 47, 6.AB ad AG,ut AGagd GB.
Q_Eo Fl(' /; L

PROPOSITIQ KXXL

N trmrzgala n&angalo( ABC’ ) ﬁgtm aper

. R Byposbennfom (AC) defiripta aqustar fbi i+
wilibis 5, fimilitergue peafipis ﬁgum:mm:
CRLCTiS CYATIONS: . . Af: A



1

11z Eoews Buevisrs .
Ab angulo re€to ABC' demittatur BD per
pendicularis in AC; erit ergo, 8. & 4. 6. & imvert.
DC ad BC, ut BC ad AC ;atque erit AD-ad
AB,ut AB ad AC;ergo,coroll. 20.'6. erit DC ad

AC,ut BMC ad ANC,atque erit-AD ad AG, |

ut AOB ad ANC; ergo, 25. 5. eritAD pl-DE |

ad AG, ut AOB pl. BMC ad ANG; atqui ssquan-

tur AD pl. DC ipfi AC 5 ergo, 14 §. @quabun-

tur AOB pl. BMC ipfi ANG. -

o . Q_E D
"PROPOSITIO XXXIL

I dwotrianpula{ ABC, DCE),qn« babesnt
-Y). duo lazera_duckus lateribus: proportiomalias
(AB ad AG , ut DC.ad DE ) poffint ite 3w abs
quo puntto (C) covnetti, ut atraque latera homol-
g8 éﬁz:fxbi mutid parallela{nempe 4B.4d DC, &
AC ad DE) ;tym religua ipforum triangrelorum
latera)BC, & CE) fthi in direliam collocard ré-
Perie”t”r. . B AT R N
“=: Siquidem ob AC parallekim ad DE , mqua-
bitan, 29..1. angulus D alterna'angulo. ACD , qui
quidem ob DC parallelam ad AB , zquabitur , 29.
I. etiam angulo A;ergo anguli A, & D fibi mu-
tud =quabuntut,ded , &, s9p. ¢ft AB ad AC, ut
DCad DE; ergo etiam, 6. 6. angulus B angulo
DCE =quabitur , adedque totus ACE mquabi-
tur.ipfis A pl.B: atqui ACBpl. A, pl. B, 32.13.
®quantur duobus angulis 1eflis ; ergo’ AGB--pl.
ACE equabuntur etism duobus angulis re&tis;

o ‘ : adeo-
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- adeoque; 14.' 1. BCE erit-ufia’ linea refta. - -

PROPOSITIO XXXIL

N equalibus civcubis' angali eandem babént
- rationem camparipheriis( BC, FG),quibns
: nfiftunt,[Fvd ad cermsra ; [ive ad peripherias confli-
- tats fint vinfuper verd, & febtores fe habent in ea-

dem ratiome arcuum, qaibas isfifiwnt . o
.~ Ducantur re®a BC ; FG, & acéomodetur
CI =qualisipfi BC, atque fiant GL , & LP =qua-
les iphi fPG,ézjungantur‘radii . Cmfnia‘m ergo
zquantur, cosflr. fubtenfe BC , & Cl; #quabun=
. tut etiam, 28. 3..arcus BC ; & CI, adedque , 27.
- 3-&anguli BDC, & CDI ;ergo arcus ‘Blegne
- mulgplex eft dati arcus BC',- ac-angulus BDLan-
guli BDC ,eademque rationé tam rhukiplex. eft
. arcus FP dati arcus FG, quim angulus FHP
. anguli FHG sverhm {i arcus Bl inajor fit, vel mi-
- nor, qudm FP, vel eidem ®qualis , erit fimiliter,
27. 3. angulus BDI maj. vel min. quim FHP; vel
. eidem ®qualis; ergo eritarcus BC ad FG , 6. def.
. §.utang. ?DC ad FHG , qui funt, 20. 3. & 15. 5.
- utang.Aad E. Q_E. D. -

g Rurfus angulus BMC =quatur 27. 3.angu-
. lo CNI; ergo,10.def.bajfegmenta BCM, & CIN
- funt fimilia,fed & confiftunt fuper zquales reflas
.. BC, & Cl; ergo, 24. 3. funt etiam zqualia : Item
. equantur inter fe, 4. 1. 3gla BDC, & CDI ; ergo,
' %.ax. ®quabuntur feftores BDC , & CDI, -
. miligue ratione &quabuntur fibi mutud feftores

: H -~ FHG
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FHG, GHL ,& LHP. Adedque tam multiplex
eft fetor BDI fe€toris BDC, quam arcus Bl da-
ti arcus BC ,atque tam multiplex eft fe&tor FHP

fe&toris FHG , quam arcus FP dati arcus FG:Et |

quoniam, prout arcus BI major, vel minor "erit,
quam arcus FP , vel eidem equalis , erit fimiliter
fe€tor BDI maj. ‘vel min. quim fe&or FHP, vel
eidem mqbalis ; idcircd,6. def’s. erit feCtor BDC
ad FHG, utarcus BC ad FG. Q. E: D.

COROLL.. 1, Hinc, ut fe&or ad fe&to- -

fem,ﬁc angulus ad angulum.,

.Angulus in centro eft ad 4.re&os,ut #rcws, |

cui mﬁﬁu ad totam citcumferentiam..
3. Hinc inzqualium circulorum srcus’, qui
squales fubtendunt angulos,funt fimiles,

Due fem:d;ametnéconcentrms penpbe- -

;ixsm&runtﬁmllcs arcus.
LA U s D £ o.

LI









DEFENITIONEs...

=9 NITAS eft ; fefc(m.
dii quim unumquoa-
que corum, Jquz ﬁ;m:,
. unum dicitur,

-Numerus autem ,‘ex
urnlitatibug compoﬁt&
1 multxtudo FERTREE

Pargefbnomerys nud
‘meri , minog. majoﬁs N
chm minor metiwir majofem. . . * oL B

4 Partes autem,cdm fjon metitur . -1 - "

S« Multiplex vera mAJOr mmons,cbht majm
l’em metxtur minor .

6. ' Par numerus eft, qui b:ﬁmam dividien .
.y~ Impar vero,qui bifariam non dxv:dxtur.VeI;

quimnitate differt Apari. -t |
8. Pariter par numerus-eft q\uem par nume!
'| tus metitur per numerum parem . :

9. Paﬁter autem impar ¢ft . quem par pume-
H 2 CoTms
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rus metitur per numerum imparem .

- 10.- Impariterveretmpar numeroseft, quem
Wr numerus metitur per numerum xmparem .

v 11, “Primys nmnerus cft, quexp unitas fola.,

memur “ooL-

‘12, Ptimiinter fe numen funt,quos fola uni-
us, cothmtnfs menfura, metitur. -
13- Qompoﬁulgnumerm eft,quem numerus

quilpigm metitur . i

14 Compoﬁtl autem inter (é numeri funt,
quos mumerus aliquls | comimunig menfisd, meti-
tur.

.-15.1 Numerts pumerum multiplicare dicitur ;

ciim toties compofitus fuerit is-, qui multiplica-

tur, quot funtin ipfo mulﬂpl;cante umtates &
procreatus fiierit aliquis.* ., - -

v 16 Clmautem duo numeri mutuqfafe mul-
tiplicantes ahquemfecermt » quifactys efit , pla-
nus appellabitur.” Qui verd numeri mutuo fefu
mpltiplicarint, lateraillius dicentur.

- . 2k - COm.verd tres numeri mutuo e multi-
plicantes aliquem fecerint, qui pyocreatus erit,fo-
lidus appellabitur : O%n sutem mutuo fefe multi-

nlieam, latera illius dicentur.

diratus numerus eft,. qui zquahtet.
aquahsa Vel, qui fub duobus #qualibus numeris
continetur. - -
19. Cubus verd,qui aequahter cquahs ®qua-
liter. Vel, qui fub ibus qualibus numeris con-
tinetur.

~20. Numeri ptoportxonales funt,cﬁ{n pmnus
fecun-
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fecundi , & tertius quarti, 2que multiplex eft ; vel

eaden) pars, yelemdeny partes : Vel cerge cﬁm..
primus fecundum, &tertms quartum aquahter

_conunﬁt;eandcmue mfuper llhus pastem, vel eaf-

dem partes.
a2k Sr;mie;piam & folidi. fum:, qm prapor- :
txonalxa ’habent latera. .

22. Perfe€tus mimerys cﬁ,qm ﬁusxpﬁus par-

" tibuseft zqualis. . . '

23. Numerus numerum metiri dicitur peril-

lum nymerum,, quem multiplicans, vel4 quo mul-

tiplicatus , llum producit.

24 Propomo numesorum eft habxtudo que:
dam unius pumeri ad altgrpnhfepund&m,g\}bg il-
lius eft multiplex, vél pars , partefvd , vel certé il-

‘lum continet femel, aut aliquoties , & ahquam ine
Super illius partem, vel partes. .

2. Termini,five radices proporuorus dxcun-'

.tur duo numeri , quibus in eadem ptole'tloan
-minotes fumi nequeunt.

~ 26, Cdm tres numeri proportlonales fnermc,

Primus ad tertium duplicatam_ rationem habere
.dicitus ejus, quam habet ad fecundum .. Atciing.s

quatuor numeri propomonales fuermt, Primys

ad quartum,griplicatam ratiopem habese dicitue
ejus, quam habet ad fecundum : Et femper, dein-

- ceps; ung-ansplius, quamdin proportie.extiterit.

27.; Quotlibet numesis ordine pofitis,propor-

" tio primj ad Jtimum compeni. dicityr ex propor-

- tionibus primi ad fecundum, &fecth ad ter-
-tium, & sertii,ad quartym, & i, dmm;ﬁlzs Pdgim

extiserit proportxo . 3
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ca

POSTULATA SIVE PETIT!ONES. :

. Poﬁulemr, cuxhbet numero quotlibet pof
fc ﬁlml ®quales, vel multiplices .
¢ - ‘Quolibet ‘numero ﬁimr poﬂ‘e ma_]orem.

‘ .»AXIQMATA SIVE
: PRONUNTIA‘I‘A
i Q_numen a:qnalium numerorum,vel ejuf-
dem zqué multiplices funt, inter fe funt @quales.
% rum‘idem numerus £qud multiplex eft,
vetzqn multiphces funt uquales inter fe mqu-
les ﬁmt
Qui numeri mquahum numeromm » vel
ejufdem cadem pars , vel exdem partes fuerint,
wqmles inter fe funt.
- Querum idem natherus , vel equzﬂes et
dem pars, vel c:edem parees fucrmt, cequales inter
e fum -
* 6. Unitas omnemnumeriim per unitates,que
*in mfcffunt, hoc ell ,penpﬁxmmet mimerum me-
txtur .

-6 —Gmms rmmcfus fe 1pfum metitur per uni-
“tatem .

- w. " 8i numerus furherum mulnpﬁcam, ali
“produetit, metietuf multiplicans pmdu&m?:u;‘:
multiplicdtiim , muluphcatus autem eundem per
iﬁuhipncantem . '

4 8. - Sinumerus mmﬁerum metmtur,& #lle , per
- .. . quem -

_—

|
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quem metitur, eundem metietur per eas,qu i,
metiente funt, unitates, hoc eft, per ipfum nume-
rum metientem. . : ’ N

9 Si numerus npumerum metiens , multiplice¢ -

© eum, per quem metitur , velabeo multiplicetur 3

illum, qiiem’metitur, producet . :
" 10 Numerus quotcunque numeros metiens,
- compofitum quoque ex ipfis metitur .

11 Numerus quemcunque numerum metiens,
metitur quoque omnem numerum, quem ille: me~
titur . . '

12 Numerus metiens totum, & ablatum, me.
- titup & reliquum . - '

PROPOSITIO L

I duobus wumerss inequalibus ( AB,CD)
propofitis, detrabatur femper minor (CD) de
majore (AB), & reliquus (EB) de minore (CD) .

' alterna quadam fubtrattione , neque reliqusus an-
quam precedentem metiatur ; donec afsumpta fue-

vit austas (GB); Qui 3 principio propofiti {unt mt-

meri (AB, GD ) erdint inter fe primi .
Figuram vidc in Tabuld . :

‘Nam fi negas, nunteros AB, CD efle pri-
mos inter fe , habeant hi comntunem menfurams
H: Numerus ergo H , metiens numeram CD,’

‘metietur etiam, 1 1. ax. ». numerufn AE; quando-

quidem, byp. numerus AE, vel eft multiplex nu-

meri CD), vel ipfi @qualis : fed idem numerus H
H 4 me-

-
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metichatur, f: byp. totum ABsergo, 12.04.7. & 1

reliquum EB metietur : Cam auter, 4yp. nume-
rus EB metiaturnumerum CF, nam,.vel eftipfi
- mqualis, vel ejus pars ;- idcircd:, . 1 1..a%. 7. nume-
sym. CK .metictur.: Sed. & , f. byp. metiebatur
totum CD ;ergo, i 2. ax. 7. metietur- etigm refi-
duwn FD : Hic autem metitur .numerum EG,
" nam,vel eft ejus pars, vel eidem zqualissergo, 11.
ax.%.. numerus H metietur numerum: EG :fed
& totum, #z prius, EB metiebatur ; Ergo, 12. ax.
v.& refiduum GB metietur , nemp¢ numerus

PROPOSITIO I '
, P Vobas wumeris datis (AB; C'D) non primis

inter [e, maximam eorum. Commitemens.menir
fxram (FD) reperive.. - - . .~
. Fig. vide in Tab. .

. Subtrahe minorem CD exmajori AB, quo-
* -ties poteft (hoc eft divide majorem per mino~

rem ) : Si nihil relinquitur , patet, ipfum CDeffe
~ menfuram, fed partém aumeri AB , nimirdm par-

tefn-denominatam 3 quotiente : fed & ipfe nume-
Jus CD metitur, 6. ax. 7. femetipfum per unita-
tem ; ergo erit communis menfura utrivfque nu

Jmeni dati. Qudd, fi poft fubtraétionem numeri

€D 2 numero AB, aliquid relinquitur, utputas

EB., deme hunc refiduum EB ex minori dato
€D, &reliquum FD ex EB, & fic deinceps,
e B do-
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. donec aliquis numerus FD prazcedentem EB me-
- tiatur, id-enim fiet antequaim ad utiitaterfi perve-
. neris (alids enim, 1. 7. numeri dati effent interfe
. primi . ) Erit ergo FD communis menfura'quaffis-
. ta. Nam FD, confir, metitur numerum EB, gt-
que hic numerum CF ; ergo, 11.4x. 7. FD ‘me-,
. titur numerum CF : fed &, 6: ax. 7. femetipfum
' metitur-; ergo etiam, 10. 4x. 7. totum numerum
. {CD metietur : atque hic, cozffr.metitur numerum
: AEj ergo, 1t. ax. . numerus FD metitur nu-
. merum AE: fed,conflr. metiebatur numerum EB;
ergo &, 10. ax. 7. totum AB metietur : adedque -
inventa eft FD communis menfura numeromyn
datorum. Quod autem fit maxima , ex eo: patet,
quia nemp?, fi dixeris , alium quendam numemm
G, majorem numero FD, éfle maximam numerow
rum datorum menfuram ; quoniam, f. syp.nume-
rus G affumptus metitur numerum CD', metie~
tur, 11.ax. 7.numerum AE : fed;, f. byp. totum
etism AB metitur: Ergo &, 12. ax.%.nume-
rum EB refiduum metietur ," imd etiam,, confir.
&, 11,ax. 7. ipfum CF, fed metiebatur totum
CD; Ergo, 12. ax. 7. & reliquum FD metietus,
major nempé¢ minorem. - RS
T - Q_E A .- -
COROLL. Hinc patet, numerum metion-
tem duds numeros metiri quoque m4ximam ed=
rum communem menfuram. . o,

..... e
-
CAa e

Caete
PR S

PRQ.
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PROROSITIO NL

Ribus numeris datis (A; B, C,) won primis
. duter fe;maximam eorum menfuram (E)re-

weo , S o
’“1. Caf: A, 16.]|2. Caf. A, 12.
v By az | - B, 8.

C, 8.1 .G, 6.
‘D4.G, 5. D,4.E,2.F.3..

- -Inveniatur , 2. 7. numerus D maxima com-
mupis menfura duorum datorum A, B. Jam fi
Cutini.cafu) numerus D metitur quoque ter-
tium . C, liquetipfum D efle numerum quzfi-

- tum : Quod autem fit maxima datorum numero-
rum menfura , patet s Nam fiilla effet G major
iplo D, ergo numerus G metiens fingulos da-

- %0s, metiretur,corol. 2. 7. numerum D maximam

communem menfuram primorum datorum A;B,

nempé numerum D' feipfo minorem. Q.E.A.
-Sin verd (ut in 2. Cafy) numerus: D non.
metitur numerum C ; erunt faltdém D, C, iater
fe compofiti s Nam (byp.) A, B ,C funt inter fe
Compofiti ; ergo aliqua menfura communis eos
metitur, qu® propterea, coroll.2.v. ipfum D me-
istur ; adedque C , D, erunt inter fe Compofiti.

- Jmmverdiplorum D, C, invenjantur, 2.7. maxi-
mamenfura E ;erit E numerus quefitus : Nam

E, conftr. metitur numeros C,D, atqui D me-

titur, conflr.ipfos A, B ; ergo, 1 1.ax.%. numerus

E metitur fingulos A,B,C. Quod autem non
e it major

- e PR ED =12  segw
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major aliquis numerus, stputa F_eos metiaturj
mde quidem patet, quia nempe fi F metiretus
~ numeros A, B, eorum etiam, coro/l. 2.7 maxi-
| miam communem menfuram D metietur : atqui
fijam F metitur numeros'D, C; eorum pari-
ter maxnmam menfuram ‘E meuetur ,majot mi
Rorem . oo QB CAG

COROLL. Hinc: numerus metiens tres
" numeros , eorum quoque max:mam communem
menfuram metitur .
.2, Eodem artificio mvcnies Maximam coms
munem menfaram qnatuor, vel plutium numeren
rum datorum. :

PROPOSITIO lV
Mrm numerus (A) omnis namers (B) wii-
nor ma]om, aut parsefly aut partes .
I B Caj‘ l 2. Ca A, Sc
: 7

B’ 10, ' }"

3 Cif A, 9‘ ‘

“B; 120 :

. 1.Cafus. H A, & B pmm ﬁmt inter fe,
erit, 4. def. 7. A tot partes numeri B, quot | funt
in A unitates, nimirum fex foptime . _
2.Caf. Si' A metiaturnumerum B; hquet,
4- def. p.efle: A partem ipius B deriominatam
3 quotrente ;-qui-refulat-ex dmﬁomam B

. per numerum A, nimirkm@imidiim. .« o1t

3 Caj’ Denique i A, & B aliter co{:ppo-
ith
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fiti inger f fuerint ; inveniatur, 2. 7. maxima eo-
oun:communis menfura, que quidem determina-
bnt tnam partes numeri B contineat numerus
»fi.nempe viderimus- qtojies communis mege

ﬁxracontmeaturm A, & quatiesin B; undd in

" hog cafu A eft tresquibrereipfius. B.

Schol. Hinc autetn patet,quidnam fit ﬁ'aébo
aumeralis gnthilfand ;- mE numerus: moor confi-
deratus tanquam pars. - vel partes numeri majoris:
Quota verd pars, vel quotnam, & quote partes
fit dllivs , pacebit fi inveniremus utrivfque numeri
dati maximam communem menfuram , & per eam
utrunque numerum datum diviferimus;prodibunt
enim ex divifione duo numerl,yzrz_gtxeme: vocari
* {oliti,quonumealtdr efit: fraGtionis Numerator , al-
ter verb Deﬂommatvr .

PROPOSITIO V

Inameres, QA) ntrmevi (Z}eddem par: fae-
vit, qua alter(B)alterius(X); & fimul uter-
que (A pl. B) urrinfyue fimal (£ g X ) eadema
par: er:t, qmc unupunifs . -
L A T g T

RS B, 4. X, 12.. -
Qlyppé per i Additionem, /‘pmofm. 3

3 .‘.u A gqu. uniterde X

(T TR IR N )B& ﬁq\t um.tertm Z«

L1 Py

Ergo A plo B equ. duabustertus Z, pl-
ceam e d SQL B DL

N " prO-

e w A% im
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P R. oF o's"-l T1O VL., 3

S I rmmem: (A) nawert {Z ) parm ﬁmx y 6’!

aheer (B)atterius(X ) eedem partes;® fimul
#zerque utriufyicadem paviés grit qad anuSunius.

B:' ' x ‘j':; .,\:, r

Qmppépex Addimxm emfam “8
A =qu. duab.tertis Z. < e
B @qu. duab temxs X’ AR

Ergo A ph:B aqu.duab tertus Z pi. x.
: B D

e SCHQL. Hac propofitio, uﬂ& pmcedem'
reddi pogeft vniverfalior, & eadem methodo des”
monftratffi népé dixerimus, qubd 8 primus nu-

- merus [ecandicadens pars s vel purves fxerit , que
tertins quartiyquintus [fexti, atque itd demregs,
 erit covfivfitus ex primo, tevtio 3 quintoeadetry

- parsywclpartes compofiti 6% j‘mdo qﬂam,&' ﬁ’xﬂ

- to,mprmwjémadx. G N

PROPOSITIO VI

Lwwmesus AB ) vameri (CD ) eadesis pars
Juerit, que ablatus (Ac) ablati{ CF); wdm
TeHg2hs (EB) rel:qm (fD) aadtm pan ‘crit} G
torys torims . RN
ARSI FgixdemTab S
Saqmdem AE pl BB mquantur, b ” dirm-
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dio CF pl. FD, quod =zquatur , byp. dimidio
CF pl. dimidio ED : atqm byp. AE =qua-
tur dimidio CF; €120, 3. ax EB zquatur di-
mlde F DQ Q’ Eq DQ :

BROPOSITIO VHL

I numerus(AB) sumeri (CD) exdm partes
Jfuerit q nasﬂablam AEYabiati(CF) s reli-
quusetiam (CB) religui FD)eadem portes eri
/qaales rotes, totins. . .
- Figevid-inTab, - - —— ~
Slqmdcm, byp. EA .pk ER. equahtur du!b
tertiis CF pl. duab.tertiis FD; atqui, byp. AE
mquat. duab tertiis CF ; ergo, 3.dx. wm‘kqua-
_wfduab. tertiis FD. Q, E D. a

~ ~PRQPOSITIO AXe

S { stmitras (A) nameri (BC) pom fmt (‘J‘ i

' abeex (D) alterins (EF) eadem pors 5 é4 vi-

ctffim, qas pars eft, vel partes primus tertii,

etiom pars, vel eedem partes erig [Z’ctmdm qlum
Fxg videin Tab,.r . B .

Sit A dimidium BC, & D dimidium EF, &
iolvatur bifariam aumerus BC in fuas partes BG,
GC, uti, & numerus EF infuas partes EM, HFs
Tusm quoniam BG, (hoceft A)eademeflpars, :
1.0%.9. vel partes numeri EH ( hoceft D) qua :
numem GC . numeri HF; erit,§,vel 6.7.aume-

_ tus
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. rus ‘A numeri D eadem pars,vel partés,quetos
" tus BC WC'IUS EF [} Q_/E- DQ o ’

PROPOSITIO X

1 numerus (ARB) nameri (C) partes fuerit,tr

S aiter (DE€) a_li)rim (F) dee%m{:;kﬁak

¢ Viciffim, quc pars efl; aut parees primus tertéi, ea
i ena pars, vel eadem partes evit [ef'mdm quarti .
: o Figevid inTab, - .

Sit numerus AB duz tertiz numerl C,uti

&numerus DE dux tertiz numeri F, & concie

: piaotr AG, GB partes numeri G ,atque DH;

; HE .partes numeri F. Igitur, yp. numerus AG

o mumeri C-eademef} pars, quie ipfe DH ipfius

F; ergo, 9.9 alternaado, evit AG ipfius DH.

eademqueratione GB ipfius HE, atque proin-

d& conjunétim,s.& 6.7. totus AB totius DE ea-

denv pars, vel partes, quo numesus C numeri F,

. PROQPOSITLIrO XL+ - -
Aoe L N AR
. I faetit, ut totus ( AB ) ad torsm (CD)deas
) ablatus (AE) ad ablatam (CF) serit & re-
 bquas (EB) ad reliquum (FD).ut totusad totsm.
o Fig. vide in Tab. I
¢ " 1.Caf. Sit primd AB minor quam CD;
; o130y 7. AB,vel parseft, vel partes ipfivs CD,
« tecnon, byp. & 2.def. 7. esdem pars oft;,vel e
;. dem partes ipfe AE ipfius CF, qu® numerus
AB aumeri CD ;ergo,7. vel'8., reliquus EB

. reli-
‘ ~
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reliqui FD eadem pars eft, vel partes, qua totus' |
AB totius CD3 adedque, 20. defy, erit AB ad |
CD,ut EB ad FD.

. ) Q’_, Eu Do ! - '

2. Caf. Sin fuerit AB major,quim CD; eo- d
dem modo oftenidetur effe CD 3d AB, ut FD
ad EB, & swvers. AB ad CD, ut EB ad FD.

« Q.E D. .
PROPOSITIO XIL

1fint quotcungue swmeri ionales( A
S:ad B, ut and -D,atqu%%'&' ad F); .
Lirit quemadmodum-unns antecedentium o unsm
comfequentium , itd omnes [imul amtecedenses ad
amses fimwl confequentes . Cora

: Ag Cz2 E 3 ‘

o B8& D4 F 6 - . °

- Sint primd A, C,E minores ipfis B,D,F;
ergo, ob aqualitatem rationum, erit, 20. def:y. A
eadem pars, vel partes ipfius B, que C iphius
D, & que E ipfius F ;ergo,fcbol.6.7. A plC
pl. E. eft eadem pars , vel partes numeri Bpl D
pl: F; quee unus' A .unius. B; ac proindd; 2o.def.
7.ycrit A pl. Cpl. E ad B pl. D pk-F, ut
A ad B,

0 . Q. _E D.. Tt
i J8in" A, C, E'iplis - B, D, F majores posn- |
tary idem'oftendetur inversendo. |
RETTT A T S _
NI : :

PRO-
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- P R‘O POSITI O' XL

1 fine- qnomquze wnmeri proporhozx ales A
ad B, ut C ad D);etiam <iciffin, jt vE
aiternando préportmzmles erunt . :
| A 3. C. 4

B 9. 12.

Sint primo A, g‘Cm'x'néx‘es ipfis B, & D, at-
que A fit minorisquam C,ergo, ob rationum
zqualitatem ,erit, 20. def7, A eademnars vl
partes ipfius B, quz numerus ‘G numeri D cH
- 80, 9, Vel 10.9. iciffim , fivealternando, erit A
: xpﬁus C eadempars, vel partes,que B iplus
adebgue, 20. def. 7. erft ‘A ad C ut B adD

‘Q.LE." D-.
' SinA majorﬁt quam G ataue A & C ma-

jores ftatuantur quam B& D ldn ph.m probabltur '

' inverténdo .\
SU‘I?PLEMENTUM

E~X CLAVIO. .""L)

B |

THEOREMA I

' S I com,’)of ti numers propor[zaﬁdles fiut 5 bi qzzo-
que divifi proportionales erunt . ( Sifit AB
1 CB ut DE ad FE 5 dicofure /’C ad Cb,l([
DF ad'FE.
1 . TFig.

LA T

-

it

. - ) s lpee woms =
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Fig.videin Tab.

Quoniam AB ad CBeft, 4yp.ut DE ad FE;
erit, 13.7. altern. ABad DE,ut CBadIE; er-
go, 11.%.reliquus AC adreliquum DF eft, ut
totus AB adtotum DE, qui,byp.eft, ut CB ad
FE, & rurfus alternan. eft AG ad CB , ut DF

ad FE. Q._ E. D.
THEOREMA I

C 1 divif numeri porportionales fint ; bi quoque

LB, ut L
ad FE.)
Fig. vid.in Tab.

compofiti proportionales exunt . ( fift ACad
gF ad FE ;dicofore ABad CB,utDE

Quoniam eft AC ad CB, ut DF ad FE; .
erit, altern. AC ad DF ,ut CBad FE ;adedque

erit,12.7. AB ad DE ;ut CB ad FE; & rurfus |

oltern. erit ABad CB, ut DEadFE.
Q_E D.

THEOREMA I

1 quatwor numeri fint proportionales 3 bi quo-
que convertendo proportiosales erant . ( Si fit

A8 ad CB, »t DE ad FE ;dico fore AC ad AB, *

ut DF ad DF : velfi mavis AB ad AC,ut DE ‘

4dDF.)
, Fig.v.in Tab. ‘
Quoniam eft, 4yp. AB ad CB, ut DEad
PE; erit,alzevyn. ABadDE, ut CBad FE ;ergo
‘ erit,

¢

\
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erit, 1 1.7 reliquus AC ad reliquum DF, ut to-
tus ABad totum DE, & rurfus, alcerm eric AC
ad AB, ut DF ad DE, & filubet,spvers. AB ad
AC,ut DEad DF. Q. E. D. -

PROPOSITIO XIV.

1 fint quotcunque numeri ( A , B C) & alii
totidem ( 1D , E, F) illis equales maititn-
dine,qui bini [amantar , & ineadem ratione ordi-
watas exit ex £quo primus ad ultimam in prioribus,
| Nt primus ad wltimum in poflerioribys .
| Ag. B6 -C3.
~ D6 E 4 F 2. B

| Quoniam eft, Hyp. Aad B,ut D adE,&B
-~ adC,ut E ad Fjeritaltern. Aad D, ut BadE,
-~ atque hi,utCadF;ergo Aad D,ut CadF;&
- rurfos,altern. A ad C,utDadF. Q.E. D.

PROPOSITIO XV.
I anitas numernm quempiom ( 2 ) metiatur
| ey ac alter numerys ( 3) alteram ( 6 );
- ecsam alternando unitas tertium wmietietur &qué ae
- Jecurrdus quartum . ' '
" 1, 2, '
3 6 '
Quoniam , Hyp. unitaseft eadem pars ipfius
2, quaipfe 3 , ipfius 6;erit, 9. 7. alrers. unitas
eadempars ipfius 3, qua ipfe 2. iplus 6
' : - Q, Eo . Dc ’ ’

I a PRQ-\'
-\
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PROPOSITIO XVI

1dus numeri (A, & B fefe muts:d mubi-
plicantes fecerint. alqaos (AB BA), g-

© milt ex maltiplicatione equales inter f¢ erunt .

B, 4 A, 3.
Az . Bog o0

“AB, 12. - BA; 12.

Quoniam AB idem eft atque ‘A du@umin
Berit, 15. def.y.unitasad A, ut B ad AB , &
altern. unitas ad B,ut Aad AB . “Tum quoniam
BA idem eft atque B duftum in’Ajerit, 15. 4.
#. nnitasad B, ut A ad BA jlergo AadAB.cﬁ u
AadBA; adebque AB & BA a:quanwr.

R R A P N

by R

'PROPOSI’IIO xwr

S I numeras ( A) duos numeros ( B C) mi-
tiplicans.fecerit aliguos (AB AG ) s genit
ex ipfis eandein rat:om’m babebzm: qmm& malti-
Plicati . Ay g

B, 2. 9 g

. AB, 6. AG, 12. |

Qggmam ¢nim AB idem eﬂ'athe AlduCtum |

inB5& AC idem eft atque A du€tumin C3; ert,

15. dqf v. unjtasad A, ut B ad ABy &umtasad

Aput Cad AC; ergo eritBad AB, ut Cad AC,
atque
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atquealtern. BadC ut ABad AC. QE.D.

PROPOSITIO XVIII

I duo numeri ( A& B Y numerum qz/empmm
-(C ) multiphcantes; fecerint aliquos ( AC,
BC ) 5 geniti ex ipfis eandem fattoﬂem babe/:m;t
quim: mx//tqohcar:te: ‘ :
. C,

5
Ag Bg

. AC) ls BC s

- Quoniam enim ,! 16. 7. AC & CA fibi
" .equantur mutud, uti & fibi BC & CBerit,17.
-y & 1.ax%.7. CA(hoceﬂ: AC)ad CB(hoc eft .
- BCut AadB. © Q_E. D.. .. :

PROPOSITIO XIX

I qmm:or numeri proport:onaler fuermt ( A
6d B,ut CadD); Quiexprimo & quarto.
i sumerus,aquatar eiquifit ex fecunds , & tertio:
& é converfo .
A; 4" By 6. C$D,xz;'
© . AD, 48.. ‘BC48 L
Ql_omam et ACad AD,17.7.ut C adD
qui funt,Fyp.ut A ad B, qui funt 18, 7. ut ACad
BC ;erit ACad AD,ut AC2dBC; crgo AC&
. BC =quantur. Q_, E. D..
"~ Tum quoniam AD& BC wquantur erit A
ad B, 18.7.ut AC ad BC qui funt, £.ax.7.ut
“ 13 AC
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ACad AD,quifunt1%.7.ut Cad D;ergoerit }
D.

AadB,utCadD. Q_E.
PROPOSITIO XX.

S Feres numeri( A, B, C) continué proportio- |
nales fuerint 5 qui fzzb extremis. continetur, L.

cqualis eft e qui qﬁamr a medio : &° ¢ convers.
A 4 B, 6. C 9
D, 6

AC, 36. BB, 36.
DB, 36.

Concipe numerum D mqualemipfi B ; erit
ergo Dad C, 1.ax.7.ut Bad C,qui funt byp. :

ut A adB;ergoeritDadC,ut A adB adebqut,

19. 7. AC xquabiwr ipfi BD, (hoceﬁxpﬁ BB) .
E. D.

Tum quoniam AC equatur ipfi BB ( hoc eft
BD),ent 19.7.Aad B,utD(hoceﬁB)adC.
Q E D.

P-ROPOSITIO XXI.

Umeri ( AB,CD ) minimi amxium ean-
dem caum eis rationem babentiom (E , F)

sueliuntur £qué ipfos numseros eandem cum eisra-
tionem babextes, major quidems ( AB ) meajorem
( E), minor verd (CD ) minorem( F).
Fig. v.in Tabula.
~ Nameft AB ad CD,byp.ut Ead F: &al-
-sern. AB-adE ut CDad F. Ergo, 20.def- 2. AB
cadem
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eadem pars oft, vel partes ipfius E , qua CD ipfius
F . Noapartes ; Sint enim ( fi fieripoteft ) AG,
G B partes numeri E , necnon CH , HD partes nu-
meri F:ergo, 20.def. . AGeftad E,ut CHad
F : & altern. AG ad CH , ut E ad Fiqui funt, byp.
ut ABad CD.ErgoAB, CDnonf{unt minimiin
cademratione , contra byp. ¢

PROPOSITIO XX

S I fuerint tres mumeri (A, B, C) & alii ipfis
multitudine equales ( D , E, F ) qui bini [u-
' mantar & in eadem ratione perturbara ; ctiam ex
. RGO erit primus ad ultimum in primis , wt primus
 ad akimum in fecandis . x
A 4 B 3. C s
. Di12. ESB8. Fé.

.. Quoniameft,byp. A ad B, ut E ad F;erit,
- 19.7. AF 2qu. ipfi BE : fed quoniam eft,byp. B ad

C,utDadEjserit, 19.7. BE aqu.iph CD .Er~

80, 1.ax. 1. AF =qu. ipfi CD: adedque, 19.7.

eft Aad C,ut DadF. @ Q_E. D.

PROPOSITIO XXII

,,, Rimi inter fe numeri ( A s B ) minimi [unt
: omninm eandem cam eis ratiqnem babentiaun.

Ag. B4.
Cs. D3
E 2.

Sint , fi fieri potet , €, D minores ipfis A
I 4 Bat-
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B, atque in eademratione . Ergo , 21.4.C meti-
turiplum:A sequé.ac k) metitiripfum B ,utputa
pereundem imimetum E . Erga,23. & 20.df. 7.
ét1.adE,ut Cad A, & alteru. 1.ad C,utEad
A, atque eadem ratione erit 1.ad D, ut EadB :
atqui 1.metitur ipfes €, & D: Ergo, 20.4ef. 7.
~ Emetitur ipfos A, & B : adeoque A, B,nonfunt

inter fe primi , contra byp.
S O T T
PROPOSITIO XXIV.

N Fgri A,y B wizzimi coininm eandem com
eis eatiouem babentinm,prinms funt inter fe.
Ag .. Ba - .
D C.  E... .
Habeant ( fl fieri poteft ) ipfiA , B, commu-
nem menfurage G, & is metiatur ipfum A perD,
&.iplum B per E ; Ergo, 9. ax. 7.: GD =qu. ipfi A,
& CE =qu. ipli B.;adeoque erit, 1.0x.7. Aad B,
ut CDad CE, quifunt, 17.7.ut'DedE:fed D
& E minoresfunt'quam A, & B, utpotd eorum
partes : Ergo, A 4 B:non funt snipimi in fua ratione,

contra hyp.
SR SO TS TRAE § WECAY AR
PROPOSITIO V.
N A e ST
Q I dwonumeri (A , B primi inter f&fuerint;
qui eorum unam( A Y meiter numeras (C)

adreliquswm (B )primuserig. )
Ag - By
C 3-',, D. IS
‘« ’ Nam
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Nam fi dixeris yaliquem numerum putaD,
aumeros B, C metirisErgo, 11.4x2.7. D metiens
RUMEMM: G ,metietur numerum A : fed metitur
etiam pumerum Be: Brgo . A, Booniuntinter fu
primiy contrg Hyp.~

PROPOSI“TIO XXVL
S I duo numrers ( A B ) ad qzxempmm ( C ) pr;-
nii fuerint.; eviawnex illis gewitus (- AB ) ad
ezz;xdemC pr:mm erlt. R e
A B, ABas.
Sit (i fieri pateft) xpforum ‘AB, C,commu-
nis menf{uranumerus E, &. E metiatur ipfum.
- AB per F: Ergo,gwxy.EF equ.ipfi AB:aded-
. que; 19.7¢eft 'E ad A, -ut B ad F. Quoniam
- verd iple-A primus eft. refpe€tuipfius. C, & ipsii
~ C.metitur nymerus :E:-erunt proindd, 25.7.E,A,
prlml inter fe, adeoque; 23,7, in fua ratione mijni-
. mi; Ergo, 21.9. numerus E :cqué metitur nume-
~rum B, atqueipfe A ipfum F: atqui E meti-
" tur 1pfum etlam,C rgo. B,€ monfunt inter fe
primi, contra byp

-\PROPOSITIO XXVII

. S 1 duo numeri ( A BY) primiinter [¢ j‘uermt,

quadratum etiam altemtm'c ad reliqunm pri--
mus erit . {

T

PRO-
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' A 4  Bw
Ag. 16, ‘D4

Concipe numerum ‘D €quari nmumero A:

erunt, 1.ax.7.preinde finguli D, A primiad nu- {
merum B: ergo, 26.7. AD (Aq.)ad B primus |
Q_E. D.

erit, .
PROPOSITIO XXVIIL

I duo numeri (A, B) ad duos nmumeras,(C,D)
uterque ad utranqgue primi fuerint; & qui ex
ipfis gignentur (AB, CD) prims inter f¢ erant.
Ay, C 4
B 3 D 2

AB 135. CD. 8.

Quoniam enim, byp. A, B, primi funt ad C;
etiam, 26.7. AB adipfum C prihus erit. Etquo- |
niam A, B, primifuntad D ; erit, 26. 7. etians |
AB primusad D: Cdmigitur C,Dad ABpric |
mi fint; etiam, 26.7. CD ad AB primus erit.

PROPOSITIO XXX

1 dxo wsumeri( A, B) primi inter [¢ fuerintsetii |

corums Ruadyata, 815 & -Cubi primi imterft

erant. ' .
A 3. B 2
Aq. o Bq. 4.
Ac. 27.  Bc. 8.
- Quoniamenim A primus , Hyp. eft ad B;
: erit

e
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eritetiam, 2. 7. Aq. primusad B: & quia Aq.
primus e& ad B; erit, 2.7. etiam idem Ag. pri-

. mus ad Bq. Rurfus quia tam A ad B, & Bg,
. quam Aq. ad eofdem B,& Bq. primi funt; serit,
- 28.7. A duétum in Aq. ideft Ac.ad B duttum

ib Bq. ideft ad Bc. primus. QE.D.
PROPOSITIO XXX

1 duo wumeri (AB,BC) primi inter [z fuerinty
ctiam wrerque fimul (AC)ad quemlibet eorum

. primus erit s Et fisterque fimul (AC) ad anum s

aliquem (AB) tHoram primus erit ; etiam qui in_a
principio numeri dabantur (AB, .BC) primi inter
feerswt.  Fig.videin Tab.

1. Hyp. Namfi AC, AB compofitos dicas;

. fit D communis eorum menfura . Ergo, 12.ax.
. w.numerus D reliquum BC metietur ; fed me-
_ tiebatur ipfum AB: Ergo AB,BC nonfunt in-

. terfe primi, contra b

2. Hyp. Pofitis AC, AB inter fe primis, fi
velis numerum D effe xpforum AB, BC com-
munem menfuram ; is propterea, 10.4x.7.totum.
AC metietur : fed metiebatur jpfum AB; ergo
AB, AC non funt inter fe primi, contra hyp.

PROPOSITIO XXXL
O Mpis primus nmem:(A) ad ommnem wame-

mm(B)qﬂcm aoa metitursprimus eft.

B 8. ¢ 3 )
Nam
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Nam fi communis aliqua menfura metiatur
utrunque A, B, utputa numerus C; Ergo C{
non erit’ ldem atque A, quipp¢ A non ponitur {.
métiri 1pfum B. Quia igitur numerum A alius |
- C metnur non erit A pnmus,co;ztrabyp

PROPOSITIO XXXII.

{ dz/o nameri ( A B) ﬁe mutuo mult:plxca;zte:
fecerint altquem(,db) > genitum astem (AB)
metiatur aliquis primus numerus Diis etiam unuis
datorum, vel A,vel B metictur .
: A4 AB 24 B
D 3. E. :
Pone, numerum D non effe menfuram nu-
meri A, & ‘exdivifione numeri AB per D re-
fultare numerum-E: Ergo , 9. ax.%. DE aqu |
ipfi AB:adedque,19.7.erit D ad A, utB ad
E;fed, byp. & 31.7. D eft ptimus ad A: Ergo, |
23.7. D, & A minimi funtin fua ratione:aded
que,zr.7.D metitur numerum B ®qué,ac ipfe
A metitur numerum E : adedque numerus D
Jam metitur unum B. CL_E D.

PR.OPOSITIO XXX

Mnem compoftum numerum( A ) aliquis
primus (B) metitur .
A 12. B 2.
Unus, Vel plures numeri metiantur numerum
A, quorum minimus fit B ; is primus erit : nam fi
dica-
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- dicatur compoﬁms eum, 13. defy. mmorahqus
- metietur: qui promdé;u.axq.xpﬁim A metic.
- tur : Ergo (B non eft minimus eorum, .qui xpfum
- A metmntur, contra Byp. -

PR OPOSITIO XXXIV.

Mnis numerns (A) ant primus eft, aut cervé
- aliquis primus eum metietar . .
: (wppé A. vel primuseft , vel compofi s
- fi primas ; id quidem afferimus : ﬁ compotitus;Er-
20,3 3 . eumahqms primus metxetur .

Q.E D.. '
ROPOSITIO xxxvq .

‘Umem datz: quotczmqﬁe (A,B ,C’)reperxre
smsnimos ommium (E, F, G) eandem ratio-

. WenrcHm eis babmtmm
A 6. B 4. C 8.
D 2.
Voo E;g s Foad s G
H, I, K.

‘»4

Si A B (', prxmx.ﬁintmter fq ,ipﬁ,zg v.in
fuaratione minimi erunt :fi compofitifunt ; inve-
niatur,.3.7. eorum maxima therfura D, quiipfos
. metiatur per K, F, G ;.himinimi erunt in ratione

i ta wmgrorum ASB, O Nam, 9. axy. D dus
&lus
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&usin E =qu.ipfi A, & D duflusin F zqu
ipfi B, atque D du€usin G aqu.ipfi C:Er-
go, 1.axy. A ad B erit, ut ED ad FD, qui}
funt,185.ut E ad F, at?.ue erit Bad C, 1.}
ax.7.ut FD ad GD ,quifunt, 18.7.ut FadG.
Jam fi negas, numeros E,F,G effe minimosin |
ratione data ; pone numeros H, I,K effe mi }
nimos in ratione data ; hi propterea , 21. 3 |
@qué metientur numeros A, B, C, nimirum per |
eamdem menfuram L. Ergo, 9. ax.7. HL =qu. |
iph A, cui ®qu.ED: & IL =qu. ipfi B , cui
zqu. FD : atque KL @®qu. ipi C , cui #qu
GD, adedque ED zqu.ipfi KL, & fic de c=
teris : proindeque, 19'y.erit E ad H, ut L
ad D;fed E eft maj. quam H: ergo, 20.4efy. L
eft maj. qudm D:adedque D non eft maxima,
"-menfura datorum A, B, C. costra byp.
- COROLL. Hinc maxima communis men-
fura quotlibet numerorum , metitur ipfos per nu-
meros, qui minimi funt omnium eandem rationem |
cum ipfis habentium. - '

PROPOSITIO XKXVL

Vobus numeris datis ( A , B) repevire guem

illi minimum metinntur wxmerum . \
: A g AB 20 B4

P E’ ! D, . Fg 7
1.Caf. Si A, B primi inter fe fuerint s erit |
AB numerus quafitus : nam liquet , numeros A,
B, metiri produtum AB:fed fifieri poffet me-

‘ : tian-
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tiantur numeri A B aliquem D min.ipfo AB;,

~ putsper E,& F:Ergo,9ax. 5. AE =q.ipfiD,

cui zqu. B¥ :adedque, 19.7. erit A ad B, ut F
ad E. Quiaverd, 4yp. A,B primi funt inter fe;
adedque, 23.7. minimi in fua ratione ; metientur,
2 1.7.propterea zqué ipfi A ,B iplos E,F:ergo
2o.def.7.erit A ad F, ut B ad E, quifune,

- 17.7.ut AB ad AE, qui funt, atprias , & 1. ax.
w.ut AB ad D:ergoerit A ad F, ut ABad
. D :adedque, 20. defy, ctiam numenis AB me-

E tietur numerum D feipfo minorem.

Q_E. A.

A G B 4
cC 3. D a2
AD 12. BC 12
G; F, H,

2.Cgf. Sin A, B interfe campofiti fuerint;
seperiantyr, 35.7. C, D minimi ineadem ratio-
ne, itdutfit A ad B, ut C ad D:Erga.19.7.
AD =zqu.ipfi BC jadedque AD , vel BC erit
numerus quafitus : Nam liquet, 7. gx. ¥. numeros

" A,B ipfum AD, vel BC metiri . Jam verd fi

velis, quod A, B metiantur etiam numerum F

" minoremipfo D, & metiatur ipfe A per G, &

ipfe B per H; crgog.ax.y. AG zqu.ipfi F, cui
zqu. BH ; adedque, 19.9.¢erit A ad B,ut H 4d
G. Atqui C, D, confix funt minimi in datg ratio-

‘ ne;etgo, 21.%. numerus C metietur numerum
"H, &ipfe D ipfum G: atquieft D ad G, 17.7.

ut
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it AD ad AG ;quifunt,1.e%.9. ut ADad F Er-
£0 , 20.defe7. -AD- metietur numerum ¥, feipfo

minorem. - Q _CESCA
-+ COROLL. Hinc ; fi duo rumeri minimos
multiplicent , eandem cum-ipfis rationem haben-
tes, major minorem, & minot majorerh, produce-
tur numerus minimus,quem illi metiuntur

PROPOSITIO XXXVIL -

1 Yoo numeri- (A, BY)nubberivm quempions
(CD) metiantuvsetiomminimus (E) quem ik
i metinntar, eandem ( CD ) metitar .
Fig.videiin Tab, -4
Sinegas; aufer E ex CD"quotids potes, &
relinquatur ‘FD: Ciim igitur numerss”E- non me-
tiatur numerum CD , fada fubtra@iere , neceflz-
110 relinquetur aliquis humerus FD minor ipfo
E: Jam verd;quoniam A, & B’; byp. metiuntur
numerit’ E ;& ipfe E,cokflr.ipfum CF; etiaim,
11, ax7 A, & B ipfum CF metientur : ‘metie:

bantur dutem, syp totum CD':ergoy 12. ax. 7. & |

reliqguuin FD ‘metiuntur :adedque E-rion-eft mi-
nimus, querh A'; & B metiuntur; coutvd hyp. -

“PROPOSITEO XXXVIL °

Y Ribii nameris datin(ABC;) riperive mi- |

W - pimum;quem illi metiamtur o -

B S i N

-

i . . ' I;an:

I
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) Caj: '
A 3. ' ,
B 4 D 12,
. ~- C 6.’

Gy
Az B3 Ca
D6 Eiz F

Reperi, 36.7. numerum D minimum eorum,
. quem A, B metiyntur : Quem fi tertius C metia-
tur ; patet, D effe numerum quafitum . Siverd
- tertius G non metiatur ipfum D ,f{it E minimus,
quem D, C metiuntur ; erit E numerus quefitus:
Quipp? conftat, 11. 4x. 7. fingulos A,B, Cme-
- tiri numerum E : Quod verd nullum alium F mi-
_ norem metiantur , ex €o patet , quia nempe, fi nu-
- meri A, B, Cmetirentur quempiam F minorem
ipfo E: Ergo, cm numerus D, coxfir. fit mini- !
mus eorum, quos A , B metiuntur;metietur etiam, }
3%.7. numerus D numerum F: fed E, confir.eft
minimus omnium, quos D , & C metiuntur ; er-. j
go etiam , 37. 7. numerus E metitur numerum F,
major minorem.
Q_E A
COROLL. Hinc fi tres numeri numerum
quempiam metiantur, etiam minimus , quem illi
. metiuntur ; eundem metietur .

. K PRO:
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PROPOSITIO XXXIX

I nameram ( A ) qailpiam numerus ( B)

metiatur 3ille (A ) quem ( B ) metitur , ba-
bevitpartem ( C )3 metiente (B ) denominatam.

A27. Bg. C. 3

Quoniam enim numerum A metitur ipfe B
per C ; etiam , 9. ax, 7. numerus C metietur ipfum
Aper B, hoc eftipfe C toties fumptus quot funt
unitatesin B, facietipfum A :ergo C eft pars
jpfius A ¥metiente B denominatam . '

% EQ DQ ’

PROPOSITIO LX,

S I numeras ( A ) partem bhabuerit (B ) ; we-
tietur ipfum ( A ) numeras ( E-) d quo pars
(8 ) denominatar . K -
" Az24 B 6 E a4
Quoniamenim B eft parsnumeri A deno-
minata ab E ; ergo B metitur ipfum A per E: aded-
que viciflim, g, ax.7.numerus E metitur ipfom

AperB. Q._E D,
PROPOSITIO XLL

N Umerumreperive ( G ) quiyminimus cum
fit-babeas datas partes(Dimidiam,Tertiam,

Kuartan )

G 12.




o e — -

27- A.D._..C...... B

ABn. ABis.

2%) As. B4 29)A3- Bs.

{30 A3,B24,08,Dn,E4-
11. A5 B, C,ts- D...
19. A2 B,z_{- C,8- D, T
1y, AL30.B s D..q..IE.. )
14 A

s (&) Do
: ﬁ .7)an‘i %anieyi @y‘ﬁ
ﬂﬁovini%iscipuf’

c}ayineavit,- et inci&it,z,'-

du.s

1

'
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PROPOSITIO XXXIX.

Inamerum ( A ) quifpiam namerus ( B)

metiatur 3 ille ( A ) quem ( B ) metitur , ba-

bevitpartem (C) 3 metiente (B ) denominatam.
A2y Bg C. 3.

Quoniam epim numerum A metitur ipfe B
per C ; etiam, g, ax. 7. numerus C metietur ipfum
A per B, hoc eftipfe C toties furnptus quot funt
unitatesin B, facietipfum A :ergo C eft pars
jpfius A ¥ metiente B denominatam , '

%'Eq Dv' _,’
PROPOSITIO LX

S I namerus ( A ) partem babuerit (B) 5 me-
tietur ipfum (A ) numeras ( E-) & quo pars
(8 ) denominatar . ‘ -
- A 24 B. 6. E.4
Quoniam enim B eft pars numeri A deno-
minata ab E ; ergo B metitur ipfum A per E: aded-
que viciflim, 9, ax. . numerus E metitur ipfim

AperB. 'Q_E. D,
. PROPOSITIO XLL
N T Omeram repérz’ra ( G ) quisminimas cum
fitbabeas datas partes( Dimidiam, Tertiam,
nartam .)

G 12.




- — _———

’27- A, D'-.---C ..... _ . B
161 1 | B |
i A3. Bsg|ngAs. Bs.
h § 28) ABt2-4'Q9) AB}5.
A 10. A3, B24,08 DN, E 4
5. 4 po 4,C 4
%. g 34 A,S- B;8'\ C,t6- D---# |
9.2 12. Ao B,4- C,8: D.,sé-
mO'C 3:')' A,3’°° B)'i‘ Doot ch.
A
- 3 4. A ‘
4 | )
Aeees a Deo.
!A 1 | "Q)M [He]
11 |/ Danid_Danidi G
| |30-A\ ./‘[J}ovini%iscipu[."’
'~ ;
57.¢1 | Odineavis; e incidit -
el

HJ
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: G 12.
Dimidia , Tertia , Quarta.

Inveniatur , 38.%. G minimus, quemde- -
nominatores 2, 3, 4, metiantur , liquet , 39, ¥. -
numerum G -habere partes Dimidiam , Tertiam,
Quartam &c. Tum,fi geri poteft, quidam H mi-
noripfo G habeat eafdem partgs : ergo numeri
2,3. 4. metiuntur jpfum H , ac proind¢ G non

eft minimus quem numeri 2. 3. 4. metiuntur , coz«
#ra byp.

L

LAUS DEO.




LSRR

LIBER VIIL

PROPOSITI1O L
1 fuerint quotcangue nameri( A,
X’ B, C, D) deinceps proportiona-
N les,extremi verd ipforum( A, D)
primi inter e fuerint 5 ipfi( A,
' B, C, D) minini erunt omuium
eandem cam efs vationem haben-
tinm,
A8 Bia Ci18 Dey

) Eo. F- ‘ G- . Hb

Nam ( fifieripoteft ) fint alii totidemE,
F, G, H minores in eadem data ratione ; ergo,
14.7. erit,ex equoordin. A ad D, ut E ad H3
atqui,4yp. A ,& D, funt inter fe primi ; adedque,
23. 7. minimi in fua ratione 5 ergo , 21.%.ipA
eequé metiuntur numeros E , & H feipfis minores.

Q_E. A
PROPOSITIO IL
Qmeros veperive deinceps proportionales 5
guotcanque julleric quifpiam im data ratio~
. ne

“
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ne(Mad NV, atputa2.ad3.)

. | %
M, N.
MM, MN, NN
MMM , MMN , MNN , NNN. -

Sint M 2, & N 3, minimi in data ratione.
Jam fi vis tres minimos proportionales ; multipli-
candus eft M quadratice , tum ducendus eft M in
N, acdemum multiplicandus eft N quadraticé;
nam erunt MM 4, MN 6, NN g, tres minimi pro-
portionales in data ratione M 2, ad N 3. Siquidem
eft, 17.7.MMad MN,ut M ad N,quifunt,
18.7.ut MN ad NN. Qugniam autem, 4yp- M, -
& N funtminimi in data ratione; erunt, 24.7.
primi inter fe ; proindéque,1. 8. MM , MN,
NN , funt minimi proportionales in data ratione
M ad N. Q._E."

Qudd fi vis quatuor minimos proportiona-
les ; multiplica ipfum M cubic? , tum ducito MM
in N, deind® duc MN in N , ac demum multipli-

.ca.ipfim N cubic? , atque prodibunt MMM,
MMN , MNN , NNN minimi proportionales; .

nam, 17.& 18.7.

(MMM MMN(17.7.)
Equ. he IMad N(17.9.) ~
Rationes § MMN ad MNN ( 17.7.)
Mad N( 18.7.) ,

{MNN ad NNN" |

' R 3 Ergo



150 EvLem. Eucriprs.

Ergo MMM , MMN, MNN, NNN funt
deinceps propomonales in ratione M ad N.Quod
autem in hacratione fint minimi,ex eo liquet, quia
nemp¢ M & N tanquam mmxmr in fua ratione,

-funt , 24.7.primiinterfe ; ergoetxam > 29.%.

ipforum cubi erunt primiinter fe : qui preterea,
.quoniam funt extremi inventorum proportiona«
fium , erunt, 1.8. proind¢ inventi quatuor- mi-
'nimi numeri demcepa propomonales in ratlone
‘data.

COROLL. 1. Hin fi tres numeri funt mini-
mi deinceps proportionales ; extremi erunt qua-
drati: Si quatuor ; cubi : atque itd porrd deinceps.

2. Minimorum deinceps proportionalium ex-
tremi funt inter fe primi.

3. Duonumeri minimi in-data ratione me-
“tiuntur omnes'medios quotcunque mmxmorum...
in eadem rauone .

) PROPOSITI.O-"HL
Sl [int qotcangue numeri (A, B C, D)
€

aeinceps proportionales minimi omnium ean-
i Cum eis rationem babmtmm :pj‘omm extre-
i funt inter fe primi . R

A, 8, sz.CxS Dz7 i

Quoniamenim , 3. ». mxjufcunqne propor-

. tionis date reperiri poﬂ'unt radices ', fivé minimi

termlm, qui promde, 24. 7. erunt primi inter fe,
uti




Liser OcTAvus. 151

© uti& 4 29. 4. iplorum Quadrati,Cubi , ceteraque

Algebraice, utvocant , Poteflates , quae nempd
gignuntur ex progreflione Geometrica , & quo-
niam numeri dati, vel hiduo, veltres , vel quas,
- toor fint ; femper , 1.corok 2. 8. quidem habent
: extremos vel Radices , vel Quadratos , vel Cu-
- bos, & fic de ceteris ; jam patet , ex gencfi mini-
. morum proportionalium , eorum extremos effe—s
; primosinter fe. Q_E. D.

" PROPOSITIO IV.

Ationibus datis quotcanque in minimis ter-
minis ( Aad B, & C ad D) reperire nu-
weros deinceps minimos in datis rationibus .
: A6 Bs. C4 D3 .
(Z) F24 E Joi Giis. X

- K, _
. Conftruttio . Repert , 36. 7. minimum E,
quem B, & G metiuntur , & , 3. pof?. 7. ficut ipfe
Bipfum E metitur, itd numerus A metiatur alte-
rum F , utputa per Z , atque iti etiam numerus D
metiatur alterum G, ficut numerus C eundem Eut
putaper X ;erunt F, E, G minimiin datis ratio«
nibus . . o
. - Demonflratio . Siquidem , g..ax. 7. ®quantus
AZ,& F,uti & BZ ;& E;ergoerit,1.ax.7.F
adE,ut AZad BZ, quifunt, 18. 7.yt AadB.:
Similiter, 9. ax. 7. 2quantur CX ; & E ,utik
DX, & (G;ergo, 1. ax. v erit Ead G,utCX,
#dDX, quifunt , 18. 7. uc.Cad D. Adedque E,
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F, G funt deinceps proportionsles in datis ratio-
- nibus . Quod verd fint minimi it oftendetur;

Nam putaaliosI, K, L minimos effe ;ergo , 21+7.

A, & Bipfos 1, &K ; pariterque C , & D iplos K,

& L metiuntur ; adedque B, & C eundem K me-

tiuntur , ac proind¢ , 3%. 7. etiamipfe E eundem

K metietur, feipfo minorem. °

Q_E. A.-
A6 By 3‘2 D3 Es. Fon
H 24. G 2o. I 1s. K 21.

- Datis verd tribus rationibus A ad B: Cad
D,& Ead F;reperi,#t prius, tres H, G,I mi-
nimos deinceps in rationibus A adB ,& CadD:
Tunc, finumerus E numerum I metiatur 5 fume,
3.poft. 7. alterum K , quem F &£qud metiatur; erunt
quatuor H, G, I, K deinceps minimi in datis ratio-
nibus : Quod oftendetur , utin priori parte fa-
&umeft ; Sinempe affumplerimus communem.
menfuram, qua ipfe A metituripfum Haquéac
ipleBipfumG, atque ita in reliquis perrexerimaus,
ficuti jam modd factum eft , notando bend , quot
totidem debent effe variz menfure quot funt da-
t® rationes varie. :

“*A6. Bs. G4 D3 Ez2 Fu.
o Hz24 G2, 115
M 48, L 40. K 30. N r1053.

. Sinautem E non metiatur I ; fit K minimus,
‘quem E , & I metiuntur,, & quoties 1 ipfum K , to-
- tiesG ipfum L , & H ipfum M metiatur ¢ Quoties

-verd E ipfum K, toties F ipfum N metiatur ; erunt
M, L,K, N minimi-deinceps in datis rationibus.
Demonftratur, ut peiug.” PRO-
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PROPOSITIO V.

J Lani numeri ( CD , EF ) ratiowem babent
: ex lateribus compofitam , (ideft CD ad EF
: et 4t Cad Epl. D adF.)

: C 4 E 3

a D 6. F 16.

( o 8ED 18. ’ ,
: Quippt-eft, 18. 7 CD ad ED,ut CadE,
. &,19.%7. EDadEF,ut Dad F.atque, 27. def.
; #.eft CDadEF,ut CDad EDpl. ED ad EF . er-
. goeft CDad EF,ut CadE.pl. DadF.
2 : Q. E. D.

PROPOSITIO VL

nales( A,B,C,D,E) primus antem ( A)
; Jecundum ( B ) nom metiatar, neque alins quifpiam
#llum metietar . L ,
A 16. B23 C 36 Dss EB8i1
F4 G6 Ha _
Quoniam A non metitur B, neque , 20. @Y.
. w.etiamipfe B proxime fequentem C ,autipfeC
. pfumD ,aut Dipfum E metietur ; fiquidem dati
. numeri funt deinceps proportionales . Igiturtri-
f bus A,B,C invenianturtres proportionales mi-
- nimi F, G, H; Quoniam autem ipfe A non meti-
' tur

; 1 fint quotcungue numeyi deinceps proportio-
(4
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tur ipfum B ; neque, 20. def. 7.ipfe F ipfum G:
adedque , 5. ax. 7. F noneft unitas: fed, 24.7.
F & H inter fe primi funt ; ergo, ctunfit,14. . ex
ecquoordinande,A ad C,ut Fad H, &ipfe F non
metiatur ipfum H ; neque , 20.def. . ipfe A ipfum
C, nec proinde ipfe Bipfum D, velipfe C ipfum
E:namett, byp. & ordin.Aad C, ut BadD,at- |-
quehi,ut C,ad E. Eodem modo fi fumas qua- {;
tuor minimos numeros proportionales numeris
datis A, B, G, D, oftendetur quod A iplum D non -
metiatut , nec ipfe B ipfum E:atque fi demum fu- ;
mas quinque proportionales minimos-, patebit
eodem modo numerum A non effe menfuram nu-
meri E. Q_E. D :
PROPOSITIO. VIL

1fint quotennque numeri deinceps proportio-

nales (A, B, C,D, E)primus antem(A)
extremuns ( E ) metiatur jisetiam fecundum (8) .
metietur . s o

A3 B6 C1rz. D24 E 48. :

Si negas , qudd A metiatur numerum B.er- .
805 26.7.necipfum E metitur ; contrabyp.

# PROROSITIO VIL

. R . . P . o .

fS 1 inter duas nsimeros ( A, B') ceciderint me-

) dii comtinat proportionales( C , D ) ; quot

inter eos ejufmodi cadant medii ; tot etiam inter

-alios (£, F) eandem cum illisyationens habentes,
cadent
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- tadent medii continué proportionales (L, M) : -
| A 24. C 36. D 54. B 81.
G 8 Hi2 118 K a2v
E 32. L 48. I%I 72. F.108.

- Sume G, H, I, K minimos, 35. . proportio-
: nalesipfis A, C,D, B erit, 14. 7. ex ®quo ordi-
. nando,G ad K, ut A ad B, atque hi,ut Ead F . at-
. qui G, & K, 3. 8. primi funt inter fe. Ergo, 22. 7.
- iple G =qué metietur ipfum E,ac ipfe K'ipfumF,
- nimirum per aliquem numerum Z : per hunc ergo
- Zmultiplicentur H, & I; agque gignentur L, &M}
5 quos probo effe medios proportionales intet E, &

F:Nam equantur GZ, & E; HZ, & 1.;1Z, & M;

KZ, & F:atqui et G ad H, 18. 7. ut CZad HZ,

quifunt, 1. ax.7.utEad L:ergoeft G ad H,wt

EadL: & eadem ratione patebit fe habere Had I,
- utL ad Mynecnon I ad K, ut M ad F:atqui,con/?r,
- GH, 1, K funt deinceps proportionales numeris
. A,C, D, B: ergo his etiam erunt deinceps propor-

tionales numeri E, L ,M,F :in quibus quoniam .
- multitudo mediorum @quatur multitudini medio-
- um datorum ; oftenfum jam fupereft , quod fi &e.

‘ "PROPOSIT.ILO K
: S[ dwo numeri ( A ,. B)-ﬁ” inter f,p,-;”\,; \ fn

inter eos medii continaa proportione cecrderit

| wumeri (C 4 D) quot inter eas-medii véciderint,
{ ttidem (E 5 G, & F, 1 Yinrer mtrungee.corum,
S a¢
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ac unitatem medii conting8 proportione cadewt.
. I.
Ez2 F3.
Gg HG6. 1lg
A 8. Ci12. D8 B 2.
Siquidem, ex 2. 8. conflat,1, E, G, Aci
totidem continud proportionales,quot 1, F,1,B
&quot A,C,D,B. ~ Q._E. D

PROPOSITIO X

Linter duos numergs.( A o B )& anitars
- continué proportionales ceciderist numi
E,D & F, G); quotinter atranque ipforun |
* unitatem deinceps ‘medii continuaproportion l

Cadunt 3 toridem & inter.ipfos( A, B ) cadeut %
dii continué proportionales (L, K ) B
8, L 12. - K 18. B 27 .

E4 DFG6  Go.
D2, F3

. . I. . B

Siquidem , 2.8. E, DF, G: DDD(A):|

DDF (L), DG(K), FFF(B) funt contis|
proportionales. . . Q. _E. D.

"PROPOSITIO XL g
p Vorum qnadratoruin wumeroram ( Hp|
A

By, )unas medius propor tionalis eft mamtrss |
: ): & gmadratus ad quadratum duplicais |
batet lateris ( A )ad latus ( B ) rationem .
: A
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AAA, AAB, ABB, BBB
27, 36, 48, 64.
AA, AB, BB
9. 12. 16,
A, B,

Liquet enim, 17 & 18 ».AA, AB,BBefle
continué proportnonales 3 promdéque erit , 27
def. 7. AAad BB, ut A ad B bis.

Q_, E. D.

PROPOSITIO XIL

Vorum Cuborum numerorum Ac., Be.dus
) medii proportionales [unt nameri ( AAB,
- ABB): Et Cubus ad Cubum triplicasam babet lg«
teris (A )adlatus ( B ) rationem .

Vide fig. prezcedentem .

Siquidem , ex conftr. 2. 8. AAA AAB
ABB , BBB,funt in continua propornone numeri- _
; AadB : ergo,27. def. 7. Ac.adBeeeft ,ut A adB
ter. Q_E b -

-PROPOSITIO XIIE

S I fint quotlibet numeri propovtionales (A, B,
‘ ) & maltiplicans quifgue [ezpfam, aciat
. aliquoss qui ab illis prodﬂf?: fuerint ( Ag. Bg. Cy. )
. proportionales erynt ; imd & datornm A, B, C,
" Cwbi, guadrate guadrati , & fic deinceps continnd
! proport:a;mles 6riit s : :
" A.B.C.
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A, B. C. :

2. 4 8.
AA, AB, BB, BC, CC.
4 8. 16. 32. 64.
- AAA, AAB, ABB, BBB, BBG, BCC, CCC,
8. 16. 32. 64. 128. 256, s512. .
Siquidem , ex confir. 2. 8. AA, AB, BB, BC,
CC funt continué proportionales : ergo, 14.
erit,ex 2qug ordinando, AA ad BB, ut BB ad CC.
Eademgque ratione Ac. Bc. Cc. funt continug pro-
portionales, & fic porrd de cateris. o

Q. E. D.
PROPOSITIOQ XIV,

I quadratas numeras ( RR ) quadratums nu<

meram ( SS ) metiatur ; metictar etiam
sninslatus (R ) alterius latus ( S ) + & fiunius
quadrati latus metiatur latus alterius 3 etiam qua-
dratus ( RR) metictar quadratum ( SS )

: Rz  S6

RR 4. RS 12. SS 36.

1. Hup, Q%oniam eft RRadRS,2.& 1. 8.
utRS ad SS , & 4yp. quadratiis numerus RR meti-
tur quadratum SS ; metietur, 7. 8. etiam primus
RR fecundum RS : atqui et RR ad RS, 17.7. ut
R ad S; ergo, 20.def. %, etiamipfe R metietur
ipfum S. . E. D.

2. Hyp. QuoniamR inetitur ipfim S, & eft
de cmteroRR ad RS, 2. 8.ut RS ad §SS, qui funt.
18.7.ut R adS; etiam ipfe RR ipfum RS, 20.defs.

C 70 me-

|
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». metietur , &que ac ipfe RS ipfum SS: ac proin-
dé, 1 1. ax. 7, numerus quadratus RR quadratum
SS metietur. Q_E. D

PROQPQSITIO XV,

1Cubus numerns ( MMM ) Cubum numeq
rum (INNN ) metiatur 5 etiam latus uniug
'~ metietur latus altertus , & ¢ converfo.
3
2. 6.
MMM, MMN, MNN, NNN,
8. 24 72, 216.

1. Hyp. Quoniam,2. & 2. 8. MMM,MMN,
MNN NNN funt continug proportionales; ergo
MMM, metiens Cubum extremum NNN , me-
-~ tietur etiam , %7, 8. fecundum MMN ; atqui MMM
- adMMNeft, 177.7.ut Mad N :ergo etiam, zo.

defe 7.ipfe M metictur ipfum N . Q.E. D.
2. Hyp. Quoniam numerus M metitur nu-
merum N ; & funt , 8¢ prizs , MMM 3 MMN,
MNN, NNN in continua proportione ipfius M
. ad ipfum N ; etiam in his primas fecundum , is |
~ tertium , & tertius quartum , 20. def. 7. metietur;
' ergo etiam, 11. ax.7. primus MMM quartum

“NNN. . Q_E D
" PROPOSITIO XVL
1 quadratus numerns ( AA ) quadratuin nz-

mevam ' BB ) wowmetiatar; neqne latus
) wisiug
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unias metietur latus alserius : & é converfo .
A 4 B 9.
AA 16. = BB 81.

1. Hyp.Nam,fi A metiretur ipfum B; etiam,
14.8.ipfe AA ipfum BB metietur ; contra hyp.

2. Hpyp. Si AA metiretur ipfum BB ; etiam,
41. 8.ipfe A ipfum B metietur ; costra byp.

PROPOSITIO XVIL

I Cubus namerus ( Ac.) cubii numertum(Be.)

now metiatur 3 neque unius Iatus metiein |
batas alterius 3 & ¢ converfo. ‘

| A, 2 B, 3.
Ac. 8.  Be. 2y

1. Hyp. Nam fiipfe A metieturipfum B;
etiam 15.8.ipfe Ac.,metiretur ipsti Bc.scomtra byp.
2. Hpyp. Si ipfe Ac. metiretur ipfum Bc.;
etiam, 15.8. ipfe A ipfum B metiretur ; comtra byp |

PROPOSITI1IO XVIIL

Vorum fimiliam planoram numerorams
| ( CD, EF) unus medius proportionalis ef
numerus ( DE ) : & planus ( CD ) ad plonsw

( EF ) fimilem , duplicatam babet lateris ( C ) aé
. bomologam latus ( E ) rationem. |

: 6. D2
CD 12. DE 18 EF 2.
E o F3
- Quoniam, &yp. & 21. def. 7. et Cad Dd.ﬂt
, ) T ° Ea
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EadF; erit, 13. 7. altern. C adE ut Dad F.

Igitur
(CDadED(DE) (18.%.)
- Equ. he fCad E. (ﬂtsprm:)
- Rationes.LD ad F
: , (DEad FE(EF) , .
Ergo CD, DE, EF funt continud proportionales:
ergo , dqf y.ratioipfius CD ad EF duphcata
.eft rationis CDadDE, hoceft CadE.
Q__ E. D.
COROLL. Hirk patet , medium numerum
proportienalem. duorym numerorum planorum..s
fimilium efle inratione laterum homologotum .

PROPOSITIO XIX.
{ p‘vorum fimiliam flidoram C ABC DEF)

duo ‘medii - proportionales funt numesi
| CD , CDE ) & vumerys fohidus ad [olidam
[imilem ef} in mﬂzcata ratiotie laterum bomoko-
goram. .
ABC; BCD, CDE, DEF
: 3o. 6o 120  240.
Ao . .. A2 B3 (15
Qggniam, byp. & 22. def7 e{t Aad B it
DadE, & B ad C,utE ad F;erit alter». A ad
D utBadE,ut CadF. Igmu: .

TR I

L ARG
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{ ABC'ad BCD (19.%:)
' Aad D (utpries)
Equ. hz | Bad E(17.7.)
Rationes.4 BCD ad CDE (me pmn)
BadE (#tprins) -
: CadF (17.9.)
' | CDE ad DEF. '
Ergo ABC, BCD, CDE, DEF ﬁmt cont. propot:
tionales : & proinde ratio ABC ad' DEF triplicat
¢ft rationis ABC ad BC?:‘,. (AadD) :
D «
COROLL. Hmcmedii‘ptoportlonales fiini-
lium folidorum funt in ratione homologorum I+
terum ' . . -

- -\

‘) (

PROPOSI’IIO XX

4

1 inter duos numeros ( .A B ) t»zm mf‘ &
proportionalis cadat numerus ( C ﬁ;mle: )

plam erunt illi numeri.
Az, Ci8. ;«37.
: D2t  E3. .
F 6. Gg -
Sume ;35.%7. D& E minimos in rationgA
ad G, fiveCad B : ergo, 21.7-ipfe D wqué met-

tur prum A, acipfe E ipfum C/, piita per eundem .

F:itemipfe D =zqué metnthr;pfum 'C, acipfe!

ipfum B , puta per eundem* G 3 :efgo,9.a%. % |
&quantur 'DF, & A, uti &EG,& B, adebque' :

16.def. 7. A, &B plam funt numeri: quomamVC

1, 9. ax. 7. zquantur EF, G,DG ;erit, lg 1;,7 D
a4k
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sdE,ut Fad G, & altern. DadF;utEad G:er-
go, 21.def.”. plani fumeri A, &B hoc eﬁ DF
& EG fimiles funt . ' .

Q'EQ DQ‘. .
PROPQSITIQ xXI.l

2 oo ey .
SI inter dzm nameros: (A ) B)dz:amedu pro-
portionales cadant vameri ( c, D) : f imiles
jaudt :ruxt:pj' CA.B):
G zqt. D 36 B 54..
H 2. P 2. K ; 'L 3 -

" Sume , 2. 8 EF G mxmmosproportxonales
fnratloneAadC ergo; 2o.8. E ;& Gfuntnu:
, meri plani firniltes ¢nimetiproindd E latera fint H,
» & P, numeri verd G latera fint. R;& Lzergo 22.
def m.erit Had K,utPadL qui funt cor. 18. 8.
utE ad F: atquit, 21. % E, F, Giplos A,C,D =qud
mctxuntur,puta per cundem M: iidemque ipfos
(' D, B, mquémetiuntur, puta per eumdemgN
Ergai 9. g Z wquantur A, EM, & HPM ; uti &
:, ,GN & tquare A, & Bfohdx funt numes
uonidm verb 9 ak 7.Caqu xpﬁ’EM &D
wqu iphi FN
s llku'cb R

L 2 - Mad



:64. BErem. E.ucum:.
[ fMad N(iay.7).
IFMadé’I(\T(}hax7 );
hz C ad D(cor
ga?llones EadF (% p{im
| H;l'd Il,( (ﬂtprm:)

crgo zz%’ef 7 A& B funt numeri folxdx fimiles.

*] { 4N

ROPOSITIO XKIL ..,’.

L ives numers ( A.8,C)f f - demcepr
t:opak: s primus autem( A ) fi tqﬂadramx.
etiamtertias ( G) quadratasgrit’.

Qg_gmam inter A ,” & C-cadjt uus medius
proportionalis ; ergo 20.8. A ;& C funt fimiles '
plani : quoniam'verd, byp. Ae& quadratus; etum
Cquadratusent. 3 Q_E D. -

PROPOSITIO XXIL

\ ] guatuor numers (A y B C D ) /' e deins
ceps proportionales , Igmmw autems. ( A )ﬁt
sobus ; etiam guartus ( D ) cabuserit. -
« . A8 Biz Gi8. Dy :
Quoniam inter A, & D cadunt duo medii :

f

Ay R L FPLoa

proportionales ; ergo, 21. 8. ipfifunt folidi fimi- .

les , & quoniam, yp. A eﬂ cubus ctiam Dcnbus
erit. Q._ E.

PRO-

-
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PROPOSITIO XXIV

1 dao numeri( A , B)rationem lmbeant ins

ter fe , qwim qﬂadratm nameras (- C:)ad

quadratum sumeram( D ) ; primus autem ( A Y,

; f e gﬂddmtm, ctiam fecundus( B ) qaadratm erit.,

- A6 24 - B 36. :

Quoniam, 11. 8. inter C , & D numeros

quadratos , adedque , 8. 8. etlaminter A , & B,

. eandem cum illis rationem habentes,cadnt Bunus

; medius proportionalis : & quoniam, byp. A quar,
dratus eft ; etiam, 22. 8. B quadratus erit .

E. D.. .

COROLL. 1. “Hinc & fuerint duo numeri

fimiles, primus autem fit quadratus , etiam fecun-

dus quadratus erit.

2. Liquetetiam ex his, proportionem numeri_

quadrati ad non quadratum exhiberi non poﬂ'e in

numeris quadrat:s . ,

PROPOSLT]O XXV

1duo nameri (4 , B) rationem inter ¢ ba-

beant guim Cubus mumerus (C )adcabam
. numersm( D Y, Bpr;m: antew (A ) i eubus 3
. etiam ji’candm( )cy&m erig .

G 64 )144... D 216, ;i y

A 8. xz 18- . B.27 s °

(Lomam, 12. 8.inter C, & D cubos,aded- .

L3 que,
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que, 8.8.inter A, & B eandem rationem haben.
tes,cadunt duio medii proportionales: & quoniam,
H_yp Acubus eft etiam, 23. 8. B cubus erit .
(L.E D. - =
-G OROLL t. Hinc fi fuerint duo numtri
fimiles, & primus fit cubus s etxam fecundus erit.
cubus.
2. Patet, Proportxoncm cubi'ad non cubum.p
exhiberi non-poffe per numeros cubos.

PROPOSITIO XXVI

‘ Imiles plam numeri ( A B)rmaﬂm inter
Je babent ynim gmdmtm numerss ad quae
dramm BUMCYRI -
: A 2. - C 30 . B.gg.
D 4 E 6. F 9.
Qngmam 18.8.inter A & B cadit unns
medius proportionalis C ; fime, 2. 8. tres mini-
mos D, E, ¥Fdeinceps propomonales in ratione
A ad C; ergo,, 1.corol. 2. 8. extremi D, F quadra-
ti erunt : atqui , hyp. & ordin. AadBeﬁ ut Dad
F:ergo A eltad B , ut Guadratus numérus ad

quadratum.

- ‘ Q’ Ev Dv 0
PROPOSITIO XXVIL

S Imiles Jolidi fmmer:(d ,B) ffmt mterﬁ’.llt

Cubm ad mbm.

. - A 16,
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A 16. C24 D36 B 34
E.8 F.i2. Gui8 H 27

"~ Quoniam, 19. 8. inter A ,& B cadunt duo.
medii proportionales C,& D ;fume, 2. 8. qua-
tuor E,F,G,H minimos proportionales inratio- .
ne A ad C:ergo, 1. Cor. 2. 8. extremi E , H cubi’
funt : atqui, Hyp. ¢’ordin.eft A ad B, utEad

H,hoceft , ut cubus ad cubum .,

%EO- .DO

LAUS DE O,

.
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PROPOSI TIO 1.

1duo fimilesplani ( A, B ) [e
mutgo multiplivantes , faciant
N guendams 3 pradxf?m quadratus

eris.
A 6. B 54

Agq. 36. 108, AB, 324.

Eftenim, 17.9.Aad B, ut
AA ad AB : atqui inter primum , & fecundum
tanquam fimiles planos cadit, 18. 8. unus medius
proportionalis : ergo , 8.8.unusetiam medius
pmportionalis inter tertium , & quartum cadet:
quoniam autem tertius eft quadratus; nam produ-
citurex A duétoin A ; quartus, 22. 8. etiam qus-

dratus erit .
Q_E. D

L)

L ~ PRO-



(
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PROPOSITIO lI

1 dyo wemeri ( Ay B) fe murwd mt:lt:pltcdf:-
tes facians quendim quadmtum s ff mle: pla-
nierunt . :
A 6.° B 53
- Aq. 36 AB, 3 24.
‘Nam éft Aad B, 17, 7.ut AAad AB, atqm,

. I'1. 8. intertertium , & quartum’ , quipp intef’

duos numeros quadratos cadit unus- medius pro-

portionalis ::' efgo,: 8. 8. etiam unus medius pro-

portionalis inter primum , & fecundum cadet ; qui

. propterea, 2o. 8. funt fimiles planf.

, S 1 Cubus mmerm( Ac) ﬁ:p{m malt:plxcﬂu

E. D

LS )4"

PROPOSITIO IH

: .
o

jécmt abqaem 3 produttus ( Acc ) cubus erit-
Ac, 8. cc, 64.
ngmameﬁx ad A, 15.def. 7. ut Aad AA

~ quifont, 1%, 7. ut Aq. ad Ac. Ergointer 1. & Ac.
 cadunt duo medii proportionales : fed, 15, def. 7.
- et 1.ad Ac, ut Acad Acc; Ergo, chin duo medii_

proportxonales cadant inter primum , & fecum-
dum jtotidem , 8. 8. inter tertium, & quartum ca-
dent : Cim autem tertius fit cubus gtiam quar-
tus, 23.8.gubus erit.

Q E D.
PRO-
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PRQPOSIT10O 1V

N ] numerns ( Ac) cubus premerum ( Be Y-
bum multiplicaverit. 5 produtius ( ACBI)
cuvus erit .
Ac, 8. Be, 37,
Acc, 64. LAcBg, 216.

. Nam eft Acad B, ut Agc ad AeBc: fed, 18.
8, inter primum , & fecundum-cadunt.duo medii
proportionales :. €rgototidem nedii, . 8. 8.inter
tertium,, & quartum cadent :* quoniam autem, 3.
9. tertius eft cubus ;- quartns etiamm , 23. 8. cubus

erit. Q_E D‘."'<
PROPOSITIO V

I Cubm numerys ( Ac ) numerum quempion
( B ) multiplicaps ,fecerit cubum ; tpfe ctiom
multiplicatas{ B ) .cubys erit .
 Ac,. 8. Be, -B7. ‘
- “Acc, 64. . AcBc, 216.
quuldem s 17 . eft Acc, ad AcB,ut Acad
B : atqui, 12. 8. inter primum , & fecundum o
- dunt duo'medii proportionales; ergo , 8. 8. tot-
dem inter tertium. , & quartym cadent 3 cmo
autem , byp./temus fis Cubus § etiam , 33.§
quartus Cubys. ent

Q_'ED

PRO-
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PROPOSEITIO VL .
i fzmrm( Z ) ﬁapj‘z:m mz;lt:plzcam ﬁzcmt
cabum , & ipfe cabus erit . A
8. Zq, 64.  Zc 5is.
qumam s bypZ dubtusin Z producxt CYe-

bum, &19. def.y. ZZZ eft cubus; em,s 9
ipfe Znumerus cubus. (L_E. D. K ’

PRO’POSJTIO VII

1 C’ompo/' tus numerus ( Z. ) namerum quem-

piam (X)) mn1t¢lamver:t 3 produtisn (ZX)
Juisdus erit .

286 X1 XZ, 66. .
A 2. B 3.

Quoniamenim Z compofi tuseft; metitur
idcircd , 13.def. 7. eum aliquis A , puta per B ; er-
g0,9.8%.7. Z ®mqu. 1pﬁ .AB adebque 17. def. 7.
ABX ( ZX )folidus erit. - = Qb D. '

PROPOSI'IIO VIII.

S 1 ab unitate qqotamqﬂe xumeri demzepr pro-
portiondales erunmt 3 Primus numerus ob anstate
RADIX vocerur Progreffionis Geometrica ; Ce-
zeri verd QI{ADRATI CV8BI , .QZADRA-
TO-QUADRATI, SVRDESOLID! , CV-
BO- VADRATI , SVRDESVRDESOLI-
VADRATO QI_{ADRAI‘;’ 2 {% A-
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DRATI , CVBICVBI , & fic de religuis Pute-
flatibus Algebraicis ) Poteflates asvem , que na-
meris paribus exponuntar , [unt numeri Q_I{A-
DRATI : Poteflates , quarum exponens eft vel’
tersarius , vel numerus , quem ternarius metitsr,
Junt numeri CVBI : Poteflates vero , qwarum Ex-
porientes menfurantur @ binario fimul ', ac termaris,
Junt numeri CVBI QVADRATI. :
Fig. videin Tab. }

MNota . Solent Mathematici Progreffiones
Geometricas computare numeris vulgaribus , 2
unitate Arithmeticé crefcentibus , nimirtim per
mimeros I. 2. 3. 4 §. 6..7. 8. 9. 10., quos
propterea vocant exponentes , -quippe quibus -
ponitur , quotnam Progreflionibus ab unitate.
unaqueque Poteflas generetur . Cenfule appofi
tam Tabellam. ~ © '
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DE1\4ONSIR Quoniam, Ayp.eft 1. ad A,
utAad AA; erit , 20. 7.AA zqualis ipfi A dufto
in A, cuizqu. 18 def. . Aq Deindé quoniam,
byp: Aq. Ac. Aqq. funt continué proportionales,
& primus Aq. quadratuseﬁ tertius , 22. 77 etiam
Aqqg. quadratus erit : atque eadem ratione qua-
drati erunt. numeri A , A%, Ar ,quorum ex-
ponentes funt numeri pares .

. Tumquoniam , byp. eft 1.ad A ut Az2,d
A3 erit, 20. 2 Ac. 2qU lpf A/\ dué‘t in A, cui
&®qu, 20. def. 7. Ac.’ Deinde; queniai A7 A+
Ay A& funt proportionales., primus. autem eft
cubus ; etiam, 23- 8. quartus A6 ‘cubus erit : at-
que eadem ratione cubi erunt ipli Ay’ A, Ars,
uti & reliqua Pote&atcs,qtmum Exponentes me-
titur termariug «

t Adedque jam patet: exprima , & fecynda
parté hujus demondtrationis,, numeros A 6, A3,
Ars;A24, effe cubosfimul, & quhdratos 3 S iqui-
dem'eorum .Exponentes menfurantur 3 bjnaria
fimul ; &'temano Igitur T abunitate , &c.:

' _t' Q. E. D. ! .
!“‘!’KOPOSITIO 1%

I izx erie continué ﬁrop‘prt:analmm ab anttate
riieravsm primus fit quadratny 3 religai om-
%«adraﬁ erant : fi veko prmm it Cﬂbﬂc reli-
q tigm_€Yunt cubi. |
i Fig.vide in Tab.
1 Hyp (lllgmam B.g.A3,A5A% At,
— . _qua-
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quadraﬁﬁmt & quoniam A -ponitur quadratus;
erit, 22, 8. A2, quadratus : & eadem ratione.,
Af,A7,A 9, quadrati erunt

2. Hyp, Quohiam. A ponitur cubus ; erit 23.
. 8.Ags,cubus, & eadem ratione A7 Azo A

- cubi erunt sutque, 8, 9. A3, A 6. A9 fuat etign
" cubi's tandem verd , quoniamett 1. ad A ut Afad
AA;erit, 20, 47.AA qual. ipli A duéto mA at-
. qui, byp.A eft cubus ergo; 3..9.. A4 cubus em'
- "adedque 23. 8. etiam cubieruntipfi A,
L Au a&ebque ﬁ ab umtate &c. Q.E. D

PROPOSJT!Q X

'5

S Tabunitate quommqﬂa nemeré demcep: prapor-
tiomales fuerint , qui vero poft anitaten -non fis
quadratns., neque ullus alins quadratus erit prater
cor , guaram exponentes [unt numeri pares . -Erofi
qui pajf wnitatem nos fit cubas 5 neque ullus alius
| Cubus.erdt; praver eos quorm exponcites tcrrmrm:

'mtltﬂrt T ST A
' . Figovide.in Tab,. ...

1. Hyp. Nam, fi fieri poteﬂ: S:t Ds‘ , qua-
dratus : quoniam ergo eft, 4yp. Dad-D2,ut D+
ad D5, & invertendy Drad Ds,ut- Dz ad D;
funeque, £. byp & 8. 9. lpf Ds, Ds,D3, numeri
" quadrati ; erxt, 24 8. et(am Dnume:us quadratmﬁ
. contra bhyp. .

2. Hyp: Sxt, fi feri. poteft D 4, cubus., Quo-

fiam igitur -, byp. & ex eqro ordim.¢ft D3, ad

D‘,utDadDa necnonfb}y:&S 9. Dl; ,D 4,

’A
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- D3, funt cubi ; erit, 24.8.etiamcubusiple.D;

- contra byp. .
PROPOSITIO XI

s I ab unitate quotcunque mumeri proportionpls

fwerint 3 minor majorem metietar por aliguem |

eoram o qui in ferie proportionalism eff ukmerus.
: + :Fig.vide .in Tab. -

: Quoniamenim, Aypieft 1.ad D, ut Dad

DD ; erit, §. ax. . DD divif. per D 2qualis ipfiD,
cuirequ. D 3, divif. per D 2, It etiam quia eft,byp.

& ordix. 1.ad D3,ut D ad D3, erit,5 ax.% |

D3, divil. per D zqu. Dz, cuizqu. D3, divil
per D2, cuizqu. Dy, divif. per D 3, 8&c. Deni-
que , Quia eft,byp. & ordin. 1.ad D3,ut D ad
Ds,ent, g.ax.%7. D4, divil. perDaqu. D32, cui
equ. D §, divifper D 3, &c. Ergo fiab unitate &c.
, Q_E D. - -

COROLL. Hinc finumerus ; qui metitur
aliquem ex proportionalibus nonf{it unus propor- :

tionalium ; neque numerus per quem metitur, erit
aliquis ex proportionalibus, = .::%

PROPOSITIO XIL

:S 1 ab unitate quotcungue numeri deinceps pro-

portionales fuerint (1.D, D3, D3,D4,); -
guicunque primoram numeroram ( B ) eltimums
. ](?rgortionalix:m (D3, ) metiuntar iidem & exm

) qui unitats proximms eff metinutan . ,
, . Fig.
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Flg videin Tab. '
- Nam fi B nonmetircturipfum D; ergo , 3 1.

Bad D primus erit ; adedque , 27. . erit etiam
primusad D 2, & promdé 26. 4. pnmus etiam ad
Ds, quem metiebatur. - Q. E. A

COROLL. 1. Itaque omnis numerus pri-
mus ultimum metiens , memur quoque omnes
alios ultimum preecedentes ..

2 Sialiquis numerus non metiens proxnmum'
tinitati , metiatur ulumum s eru;numerus com.
poﬁtus R

3. Si proximus unitau fit primus numerus,
nullus alius primusoumerus. ultxmum menetun '

PKOPOSITIO XIII.

S

L S I ab wnitate quotcangne nameri d‘m:ep: pm\

portionalssfueriant, qni verd poft snkatem pri-

mus erit 5 maximum nuliusalivs metieturprater

vt
ly

#
; ’P
}

|

. €05 qui /m:tw data [me L prapormrla-

hﬂm..
- Fig. v:dem Fab. I I

Si fieri; poteft , alms qmﬁnam B Metramr
A+, nempé-per F;erit, Cor. 11.9. Faliusextrd
feriem vaopomomhum- qma,venb E metiens au>
merum A 4, non metitur ipfum A, hic enim poni-
tur primus.; idcircd, 2.Cor. 12. 9. erit E. nume-
tus compoﬁtus Ergo, 33. 7. eum aliquis primus
metitur: qui proind®, 11.4x. 7. iplum A 4 metie-
tur :neque,3. Cor. 12: g. is alius effe poterit quim
A ; Igitur numerus A metitur numerum E. Quo-

- ‘ M . niam
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niam autem viceverfaipfe F metitur ipfum A ¢
per E ; eadem propterea ratiane, ac prias , often-
detur, numerum F effe compofitum , ipfamque
proinde menfurari ab aliquo primo , atque hunc .
. alium effe non poffe prater A . Itaque quoniam, 1
9.4%.7.EF qu. ipfi A s, cuizqu. Aduct.inA3; |
erit;19. 9. Aad E , ut F ad A 3, Quoniam autem |
(ut oftenfum eft ) ipfe' A metituripfum E ; 2qué !
etiam , 20. def.7. ipfe F metieturipfum A 3,puta
pereundem G : Nec, corol. 11.9. tamenipfe G
erit ex data ferie proportionalium ; Quo circa
(iuxta rationes jam modd addutas ) numerus G
eft compofitus , quem proinde , 3%. ¥. aliquis pri-
mus metitur , neque , 3 corol, 12. 9.is aliusefle
poterit, quim ipfé A.Cim igitur FG aqu.,9. *
ax. 7. ipfi A3, cuj equatur A dut.in A3,;ernt,
9.7 AadF,utG ad A2, Et quoniam, «¢ prizs,
Ipfe A metitur numeruvin F; 2qué 20.def. 7. etiam ¥
Jpfe G -metietur numgrum A, fcilicet per eun- |
dem H: Neque., corol 11. 9. is tamen erit ex data
ferie proportionalium : adeoque ( ut jam modd
oftenfum eftde E,dé F,&de G )ipfe Heritnu- |
merus compofitus , eumque, 37 7. proindé me- !
titur aliquis primus , neque, 3. corol. 12. 9. is alius |:
efle poterit quim A. Itaque , quoniam (gH Equ.y |
9-4% 7.ipfi A 3, cui equ. Aduél, in A ;erit, 20.
7- Aad G,ut H ad A:atqui,stpriss ,ipfe A |
metituripfum G ;5 ergo , 20.def. 7. numerus H
metietur pumerum A primum. - B

QE A xi
o PRO¢ "
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PROPOSITIO XIV.

 Tnimum wameram C A ) quem primi nu-
meri (B ,C, D)) metisntur  nulius alias
rézmus praser datos metitur «
| B ‘(&:30' D
2. 3. §e
E F

| Metiatur  fi fieri pateft ) minimum A alivs.
" quifpiam primus E per F,ergo Edu& in F aqu.
- pfi A . Quoniamergo B, C, D metiuntut ipfum

A( EF ); metientur, 32.%. quaque akerutrum
1, vel F: Nonipfum E , quippé qui ( ex fuppofit.)
- wimuseft ; ergoreliquum 'F 3 fed F minor eft,

pdm A , fiquidem FE , 42 prius , equ.ipfi A ; er-
~jo A noneft minimus , quem B, C, D, metiun~
. tury comtra byp. . o

PROPOSITIO XV.

* SI fuerist tres propoxtionales in [ua ratiome mi-
" J uimi( AAdy AB, BB ) s dua quilibet compofis
" ¥ad yeliquum prim? erant ‘B B
i AA 9. ;AB 12.  BR 16.
! Sume,35.%.minimos A, B inrtatione data.
- Quoniami. 24. 7. A ad B primus eft ; erit , 30. 7.
§ pl- B primus ad fingulos A, & B : ergo., 26. 7.
| mmerus fatusex A duftoin A pl.B, nimirum -
AA pl. AB primus eft ad B, ail{ebque 227 7 et‘ilam
‘ : 2 8

[



180 Eren Evcripis.
2d BB : & eadem ratione BB pl. AB primus eftad
AA .Deindd, quoniam , 24.%. A, & B primifunt,
acproindt ,30.%. A, & Bad A pl. B primi funt; |
adedque, 26. 7. AB primus eftad A pl. B;erit, |
2. %. etiam AB primus adeum, qui fitex A pl. B}
quélo in femetipfum , nimirum ad AA, pl. BB, pl. |,
2 AB : ac proinde (ex 2.parte 30..) primus |
erit ad differentiam AA, pl. BB, pl. AB,atque|
demum ( ex eadem 2. parte 30.7.) eritipfe AB }
primus ad differentiam AA pl. BB,

‘Q_’,‘E° D'
. PROPOSITIO XVL

 Lduonumeri( A , B primiinter fe fuerin,
. mon erit ut primus( A ) ad fecwndum ( B )
7 j&cmdmﬁ(‘ B )ad ghzm qnefépiam C).

3 5 4 |

Sit enim ( fi fieri poffit ) A ad B, ut B adC;
ergo, cum, byp. & 23. 7. A, & B infua ratione :
minimi fint , idcircd , 21.7.ipfe A metietur ipfim |
B zqu ac iple’ B ipfum C;atqui, 6. ax.. Afe- -
Pfummetitur 5 ergo A , & B non funt inter fe pa- -
mi, contra byp. : j

PROPOSITIO XVIL

1 fuerint quotcunque mmridé:‘ag 8 proporiio. i
S nales (4, B, C, D Yextremi a;’éef?pfml
(A, D ) primi intey fe fint ; nor evit , ut prim:’. |
( A) ad Jecundum ( B) ito witimus( D )adalém I

S A S

guerpion (E).
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A8 Bi12.- C 8 D2v" E
Sit(fifieripofit) A adB,ut DadE ser-
- goerit, glternando , Aad D ,utBadE ; 3 quoniam
- autem b_yp &23.7. A& ’D in fua ratione mini-
- mi funt idciccd , 21. 7. xpfeA metietur ipfumB,
; adebque 20 def 7.ipfe B iplum C, & hic fe-
- quentem D metietur , ac proind¢, 11. ax. 4.idem
. A metietur ipfum D : ergo A, & Dnon funt inter
fe primi , comtra byp.

PROPOSITIO XVIIL

- Vobus nameris datis (A > B) confi derare;
poffie tze :pf s tertm: proportmrmlz: inveniyi.
C

36. 4
. .- Si A metiatur Bq. per aliquem C; enl:, 9.a%s
AC wquale ipfi Bq. (BB) 5 adebque 20. %. erit
3 A adB;utB ad C; ergo C erit tertius proportip-
- nalis . E. F.
j Sinverd Anon metiatur ipfum Bq. non erit
fa: aliquis tertius proportionalis : Sit enim ( fi fieri
« poteft) A ad B, utBad C; ergo, 20. 7. AC equ.
~ ipfi BB; ac proind@ , 7. ax. 7. BB divifus per A da-
bit :pfnm C; ad:bque A metiretur ipfum BB cone
frabyp. :

_ PROPOSITIO XIX.
4 Ribas numeris datis (A, B ,C) confidera-
re poffic méipfis quartas propomonahz :z'u:-

( miri.
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A8 Biz. C18 D a2y
BC 216.

Si A metiatur ipfum BC per aliquem Dj erit,
g.ax.7.AD =qualis ipfi BC ; adedque 19. . erit
AadB,ut CadDzergo D erit quartus propor-
tionalis . Q_E. F

Sin A non metitur ipfum BC , non datur
quartus proportionalis : quod offendetur , ut in,
precedenti . ' (

. PROPOSIT10 XX

Rimi numeri plures funt omni propofita multi-
. tudive primortm numerorum (A, By, G.) |
A3 Bs Cs. :

D éo.

- Inveniatur, 38. ? D minimus, quem A,B,C |
metiuntur; fijam D pl. 1. primus fit, res patet: Si |-
Compofitus 3 ergo , 33.% aliquis primusputaG
metitur ipfos D pl 1. nec tamen is’ eft aliquis ex
~ tribus A, B, C;namalidsipfe G, metiens, fapp. |
ipfumtotum D pl. 1. & cowflr.ipfom D ablatum
( finemp? G idemeflet ac A , vel B, vel C) ;me-
tietur , I12. ax. %. quoque unitatem rcfiduam.
Q_.E-. A. Ergo propofitorum primorum numero-
rum multitudo autaeft per D pl. 1. vel Rltem per
G ;adedque primi numeri , &c. S

-

PRO-




. Liser Nowus. 183
"PROPOSITIO XXL

I pares numeri (AB, BC, CD ) componan-
" tur totus comp%im; (AD)eritpar.”
vide fig. in Tab.

: Sumantur , 6. def. 7. EB dimidiusipfius AB,
& FC dimidiusipfius BC , & GD dimidius ipfips
CD;erit 12.7. EB pl. FC pl. GD dimidius ipfius
AD ; adedque,6. ax. 7.AD par eric. - Q.E.D.

PROPOSITIO XX

. Y Mpares numeri quotcunque ( AB, BC, CD,
DE ) fi componantur 5 multitudp autem ipfo-

rsm fit par s torus ( AE ) par erit . vide &e.
Detraéta enim unitate ex fingulis imparibus;
. manebunt , 7. def. 7. AF, BG, CH, DL numeri pa-
~res 3 & proindé , 21.9. Compafitus ex ipfis erit
par; quibus fi reddas parem numerum conflatum
ex jam modo fubtraélis unitatibus 5 totus, 21. g.

idcircd AE parerit. Q. E.

PROPOSITIO XXIUL

Mpares numeri quorcanque ( A8, BC , CD
- fi compomantur , multitudo autem ipforsm fi
smpar ; totus etiqm AD impar erit. vide , &c.
Nam dempto CD uno imparium, reliquo~
rum , 22. 9.aggregatum AC erit parnumerus ;'
cuifi addideris numerum .CD :, dempta ipfi uhi
' M4 tate;
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tate ; totus, 21.g.etiam AE eritpar; adebque
' reftituta demuim unitate , totus 7. def. 7. AD im-

parerit. Q._E. D
PROPOSITIO XXIV.

1 pari numero ( AC ) par( AB) detraba-
tur s reliqans etiam ( BG ) par erit . Vide.
Nam fi BD , hoc eft BC ménis 1. impar.
fuerit ; erit, 7. def 7.BC ,hoceft BD pl. 1. par.
E. D.

Sin BD parem dxxens propter AB, byp.
parem; erit, 21.9. AD par,tdebque 7. dqf 7
AC, hoc eft. ADpL 1. impar,contra byp.

PROPOSITIO XXV.
A pari unmero ( AB ) [ impar ( AC') detra-

hatar s reliquas etiam ( BG ) impar erit.
vide &c.
Siquidem AD ( AC min. 1. )7 def‘y eft
par: ergo, 24. 9. DB eft par: adedque , 7. defo .
CB(DBmin. 1. eﬁ impar .. Q'E D

PROPOSITIO XXVI.

B izspari numero ( AB ) fiimpar (CB)
detrabatar s religuns ( AC ) impar erit.
. vide, &c.

“ Nam, 4. def- 7. ABmin. 1. hoc eft AD &
CB min. 1. hoc eﬁ CD funt pares ; ergo, 24.9-
AD
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ADmin,CDhoce-ﬂ: AC,eﬁpar Q.E. D.

PROPOSITIO XXVII.

B xmpar: numero ( A4 3 par( CB) dea
trabatar 3 reliquus ( A4C ) impar erit .
vide-, &C

. Nam,y.def. 7. AB min. 1.hoceft DB, eft

: par , & CB pomnitur par; ergo , 24 9~rehquus

: CD pareft: adedque 7. ax. 7. CD ph 1. hoc eﬂ:
CA efti impar.. Q. E

PROPOSITIO XXVIH

Ji{par numerus ( A )E parem numeram (B)
multiplicans , fecerit aliquem ( AB ) fattns
(4B )pareric. vide,&c. :
Nam, byp. & 15. def.n7. AB componitur ex
lmpan A ‘toties accepto , quotxes unitas contine-

tur in B pari : ergo, 21. E9 AB eft par numerus .

SCHOL. Eodem modo ﬁ A ﬁt numerus
par, erit AB par. .

PROPOSITIO XXIX

.\.

Mpar numersus ( A ) jz‘ zmpa'rm wumeram

(B ) naultiplicans fecerst aliquem ( AB ) 5
fattus ( AB ) imparerit . vide &e.

; Nam, 15.4ef. 7. AB componitur ex Bam—

- pari numeyo toties accepto, quotles unitas co:;t?-
‘ _netu
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netur in A etiamimpari; ergo, 23.9. AB eft
Tmpar. . E. D i
SCHOL. 1. Numerusimpar 3. , nume-
rum 1 2. parem metiens , per numerum parerh 4.,
eum metitur. _ L

3. Numerus impar 3., numerum imparem
1§. metiens , per numerum imparem §. eum
metitur . - '

3. Omnis numerus 3., vel§, metiens nu-
merum imparem 15, eft impar. ‘

PROPOSITIO XXX.

Mpar numerus ( A ) [i pavem numeram ( B)
metiatar s mevietar ctiam illius dimidi um(D).
vide » &c. .
Metiatutipfe A fpfum B per-C;ergo, .
Scbhok. 19. 9. C eft numecus par:Sit igitur E dimi-
diusipfius C 3 erit,hyp. & 9. ax. 7.B mqualis ipfi
CA, cui zqu.byp. 2 EA ( quoniam enim C zqu.
E pl. E; fata tam ipfius C , qudm ipforum E pL.E
multiplicatione per eundem numerum A , erit CA
aqual.2 EA)ergo2 EA 2qu.ipfi B, cuizqu.
hyp. 2 D,adedque EA mqu.ipfi D;acproinde,
¥. ax. 7. aumerus A metituripfum Dper E.,
. Q_E D
PROPOSITIO XXXI
I impar numerus ( A ) ad aliquem numerum
) (B)primausfisty adillins duplum ( C ) pri-

mus erit. vide , e ‘ Si

AN




Liser Noxus. 18y
. 1 8i fieri potelt , aliquis D metiatur ipfos A, S
C ; ergoipfe D metiens imparem A, impar ( 3.
Schol. 29. 9.) erit; adedgue, 30. 9. metittur etiam
. ipfum B femiffem iplius paris C: ergo A, & Baon
funt primi inter fe , contra fyp

PROPOSITIO XXXIL

, Omerorum( A, B, C, D, &c.)dbina-
, rio duplorum unsfquifyue pariter par eft
tantim - vide , e a : -

Siquidem conftat , 6. def . omnes A, B,
C, Dpares effe, im0 » 20.4ef. 7. & proportiona

, Jes, nimirum , Syp.in ratione dupla , & 11. 9.

, proind? ab unoquoque minori menfurari majo-
rem per aliquem ex illis : Igitur, 8. def.%. omnes

, funt pariter pares: fed quoniam A primus eft: id-

* ¢ircd y 13.9.nullus extra eos aliquemeorumme

, tietur. Ergo pariter pares funt tantium . o

PROPOSITIO XXXIuL

; luumerus ( A) dimidium ( B )babeat im-
[ parem; (A ) paritey impar eft tantim .
_vide, &e. .

(%ugniam enim impar numerus B metitur,
i &yp.ipfum A per 2. parem, erit, 9. def. 7. iple B
pariter impar : Qudd fi pariter etiam paremillum
, dixeris; ergo, 8. def. 7. eum par aliquis D per pa-
rem E metitur : adedque , 9. ax. 7.2 B =qu. A

. ~ 2qu.
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equ. DE ; adedque , 19. 7.crit2-ad E,ut Dad
B: atqui 16. def. 7. ipfe 2, metitur parem E; ergo,
20. def.».ipfe. D par imparem B metitur. )
> .. Q_F N

PROPOSITIO XXXIV.

1par numerns ( A ) neque & binario duplus

[it s meque dimidium babeat imparem 5 pari-
tcr par eft , & pariter impar . vide, &c. .

Patet primd effe A pariter parem, quia dimi-
dium imparem non habet : quoniam verd fi A di-
vidatur bifariam , & rurfus ejus dimidium divida-
tur bifariam , & hoc femper fiat : tanden 7. def. 7.
Incidemus in aliquem imparem ( non enim in bi-
narium , nam A non ponitur duplus a binario ) ; is
ergo pariter impar metietur iplum- A per parem
numerum : quippd alids , 1.Schal. 29. g.ipfe A
impar eflet contra byp. ) : Ergo etiamipfe A eft

pariter impar . 6__ E. b.

PROPOSITIO XXXV.

1 fint quotcanguie numeri deinceps proportio-
ﬂ‘le‘( MMM, MMN, MNN’NNN)’
detrabantur autem 1 fecundo , & ab ultimo nume-
¥é o quoram quilibet equetar ipfi primo 3 erit ut fe-
cundi exc?w: .ad primum, itd uktimi exceflus [upra
primumad omnes antecedentes .

‘MMM,
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MMM, MMN, MNN, NNN
8 12 18. 27,
A, B, G D

8. 3 6 9.’

Quomam ergo equantur A pl. B, & MMN'
uti & A, & MMM , fit C exceffus numeri
MNN fupra MMN , & fit D exceflus numeri
NNN fupra numerum MNN ; Igntur byp &

Q. %2 .

ha {Apl Bpl Cpl DadApl Bpl.

Edqu. .
Katxoncs{A ’;)]] %p LG :g 2?", B

Ergo dividenda o

gein(® SO
Kaationes | Pt ‘

(B ad A,
ergo 12.%. erit Dpl Cpl. B hoceﬂexceﬂ‘us
ultimi fupra primum ad A pl. Bpl. C:pl. Apl.B:

pl. A .hoceftad MNN pl. MMN pl MMM , ut
BadA. Q_E. D

PROPOSITIO XXXVI.

I ab anitare quotcunque numeri a’emcepr ex-

ponantar in proportione dupla 5 quo adtotus

compafitas ( E ) flatprimus, O tatus bic in.ulti-
. wum
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wum ( D) multiplicatns faciat aliquem (Z ) 30
tus bic prodaé?ﬂxerﬁﬂm erit.
1. > . B, .Cy D
‘2; ) 4’ 89 l61
(Q) & G H L (P)
| S 3n. 62 124 248
o , . Z N
3. 496. 468,

Sume totidem E, G, H, L etiam deinceps in
proportione dupla 3 ergo,14. 7. erit  ex equo or-
din.A ad D,ut E adL ;adebque 19. 7. aqua-
buntur AL, & DE, fivé Z;ergo L metietur ipfum
Z per A hinarium ; ac proindé omnes hi numeri
E, G, H, L, Z funt deinceps proportionales in tat.
dupla. Sitautem M exceflus numeri G fupraE,
&, fit N exceffus numeri Z fupra E; erit 35.9.M
adE,ut Nad E pl. Gpl.Hpl. L :atqui,byp.M
idemeft ac E; erga N idem erit , ac E pl. Gpt.H
pl.L; adedq; Z idem erit ac 1.ptA. pl. Bpl. Cpl.
D,pl. E pl.G pl. H, pL. L. quiidem funt ac E pl. N,
%}n etiam quia , 7.ax. 7. ipfe D metitur ipfum

s fivé 'Z 3 etiam, t1.ax.. finguli 1, A, B, G,
metientes ipfum D', necnon propterea 5 1i. g
ipfos E, G,H,L, metienturipfum Z. Caterim
nullus alius eundem Z metitur : "Nam fit aliquis
P, qui metiatur ipfum Z per Q; ergo, 9. ax.7.
equabuntar PQ, & Z, feu DE; ergo, 19.7:
eric E ad Q_ut P ad D; ergo , quia A pri-
mus metitur iplum D, & proind? , 13.9. nullus
alius P eundem D metitur ; neque, 20.defi7,
ipfe’ E metietur ipfum Q._guard , cim E pri-

: mus
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mum ( D) multiplicatns faciat aliquen ( Z ) 3 to-
tus bic produflﬂ%erﬁ&?m erit.
1 {8 > - B G D
2 $ 8, 1 69,
(Q) E G H L (P)
) 310 62 124 248

‘ 3. 496.  46§.

Sume totidem E, G, H, L etiam deinceps in
proportione dupla 3 ergo,14. 7. erit , ex equo orv
din. A ad D,ut E adL ;adedque 19. 7. aqua-
buntur AL, & DE, fivé Z; ergo L metietur ipfum
Z per A hinarium ; ac proinde omnes hi numeri
E,G, H, L, Z funt deinceps proportionales in rat.
dupla. Sitautem M exceflus numeri G fupraE,
&, fit N exceflosnumeri Z fupra E; erit 35.9.M
edE,ut Nad EpL.GplHpl L:atqui,bsp.M
idemeftac E; erga N idemerit , ac E pl. Gph H
pl.L; adedq; Z idem erit ac 1.pLA. pl. Bpl. Cpl
D,pl. E pl.G pl. H, pL. L. quiidem funtac E pl. N
%Eln etiam quia , 7.ax. 7. ipfe D metitur ipfum

\ ive Z 3 etiam, 11.ax.7. finguli 1, A, B,C,

metientes ipfum D, necnon propterea , 1. g
ipfos E, G,H,L, metientur ipfum Z. Caterlin
nullus alius eundem Z metitur : “Nam fit aliquis
P, qui metiatur ipfum Z per Q; ergo, g.ax. 7.
equabuntar PQ, & Z, feu DE; ergo, 19.7.

et E ad Q ut P ad D; ergo , quia A pri- -

mus metitur ipfum D, & proind2 » 13.9. nullus

alius P eundem D metitur ; neque, 20.defi7,

ipfe E metietur ipfum - Q._guart , cim E pri-
. , mus

I
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mus ponatur 3 idem , 31.7.ad Q_primusefit;
adedque s 23.%7. E ‘& Q_infuaratione funt mi-
iimi; ergo, 21.7 E ipfum P aqud metitur ac
ple Q_ipfum Dj adedque, 13. 7. Q_eftaliquis
plorum A, B, C. Sit igitur Q_jdemac Bj ergos
quoniam *, .ex equo ardiz.eft B ad D, ut E ad
H, idedque; 19. % =quantur'BH & DE, fivé
Z, fivd PQ; erit Q ad B, ut.H ad P, atqui
Q_% B ponuntur zquales ; ergo etiam.zquabun-
tur H, & P, adedque P erit etiam aliquis ipfo-
um A, B, C &c.coztra &yp. Ergo nullus dlius
prter numeros prediftos eundem Z metietur §
:&dndé » 22-def. 7,ipfe Z eft numerus per~

5, ‘ ‘

Q_E' D\,
LAUS DEO.

LIBER



LIBER X.
DEFINITIONES.

'Ommenfurabdes magnitudi-
nes dicuntur , quas eadem,
: menfura metitur .

2. Incommenfurabiles au-
tem, quartia millam commu-
nemmenfuram conung:t re-
periri.

3. Reftz lince potentia commenfurabiles
funt , cum quadrata earpm idem fpatium metitur:

4 Incommenfyrabiles autem, cum quadratxs
earum nullum {pAtium , quod fit communis eorum
menfura contmgxt reperiri «

5. His politis, -oftenditur , cuicunque refta
linez propofite (g&as lineas multitudine infini
tas , & commenfurabiles efle , & incommenfura-
biles: alias quidem longitudine ; & potentia ; alias
verd potentiz fcldm . Vocetur autem propofita
reftalinea , Rationalis.

6 Et huic commenfurabiles fivé longitudine,
& po-

Ca
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B potentia, fivé potentia tantim, Ratnonalcs ’

=. Huicverd 1mommenfurabxles ’ Irratnom-
Jes vocentur . - T

8. Et quadratum quod | propoﬁta re&a fie,
dicatur Rationale .

9. Ethuic commenfurabxha quxdem Ratlo-
nalid. - R '

10. Huicverd mcomrncnﬁxrabxha Irratxona-
lia dlcantur

-Et reétz , que ipfa poffunt , Irtationales:

fi quxdem ea quadrata fint xpfa latera ; fi verd alia

queepiam reétilinea , re&z quwfpatusmcoth—

menfurabxhbus aqualia quadram deﬁ:nbuns. "

%
POSTULATUM,
five' ‘

,PE,TIT‘lQ

Oftuletur , quamlibet magnitudinem toties

pofle multiplicari, donec quamlibet magm-
tudmem ejufdem generis excedat .

: ﬁvé o T

PRONUN(‘IATAq {

' 1. Agmtudo quotcunque magnitndines

£ metiens, ccmpoﬁtam quoque ex :pﬁs
© metitur .

2. Magnitudo quamcunque magmtudmem.-

; metiens » metitur quoque on;\?em magunitudinetn,

quam
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quamilla metitur .
-3+« Magnitudo metient totam magnitudinem,
& ablatam , metitur , & reliquam. .

DE coMMBNZtJRABIvas.

 INCOMMENS URABILIBUS,
S ‘ inGenere .

PROPOSITIO I

W\ Vabus magnitudinibus inaquolibas propof
tis( AB & G, fi d majori ( AB )anfe-
vatur majus ,quim dimédizm , ® ab 60, quod rek-
guamefl, yur[us detrabatay majas , quom dimi-
dium , & boc [emper flats relingxetur tasdem gud-
dam magnitudo , qua minor fi& 5 qudm propofie
minor magritudo (C ) .
-~ Dat= fint magnitudines AB , & C ¢ Tum fi-
me C toties, donec ¢jus multiplex Z proxim
excedat datam AB ; deinde refolve ipfam Z in
partes fuas , quarum, cozflr, cuilibet ®quatur iph
C : atque tum juxta hypothefim , deme ex AB
plufquam dimidium , & ( fiopuseft ) A refidwo
plufquam dimidinm , atqueit3 deinceps, donec
partes inzquales magnitudinis AB multitudin¢ '
. &quentur mqualibus' partibus magnitudinis Z.
- Hinc infiniti funt cafuis in hac propofitione, proit -
nempt bis, vel ter , vel quater &c.fumptaipfaG |
- proxime excefferit datam AB ; trestamen, & non |
- plures expofuimus cafus in sppofito fchemat; & i
. infe-
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in fequenti demonftratione ; Nimirum.

t. Cafus.C mquatur, cosflr.dimidie Z, & .

hxc b};{. maj. eft,quim dimidium,AB & hzc,byp.
maj. eft, quam DB ; Ergo C major eft, qudm DB,

2. Cafus. C mquatur , conjlr. dimidio. Z, &
_hac, byp. maj: eft , quim dimidium. AB , & hzxc,
byp. maj. eft,qudm EB; ergo C maj. eft, quim
EB.

3. Cafus. C =quatur, conflr. dimidio.Z, &
hxc ,lu;;%.‘ma'. eft , qudmr-dimidium AB, & hac,
byp. major eft , qudm FB; ergo C majoreft,
quam FB. Q_E. D. . :

SCHOL. Monet Clavias , duas magnitudi-
nes inzquales , in hoc Theoremate propofitas,
debere effe tales, ut minor multiplicata poflit tan-
dem majorem fuperare . Atque monet etiam Di-
buadius , Euclidem inhoc Theoremate refpexiffe
ad numeros furdos. , quos non femper licet bifa-
riam dividere.

PROPOSITIO IL

I dnabus magnisudinibusinequalibus propofi-

tis ( AB , CD ) detrabatar femper minor
( AB) de majori( CD ) & refiduam ( FD) de-
wminori ( AB ) alterna gyadam detrattione , atque
itd deinceps . mec tamen reliqna precedentem wie-
tiatar ; incommenfurabiles erunt ip[x magnitudi-
wes dute . :

Habcant epim, {i fieri poteft , h® magnitudi-
nes comm. menfuram E:Quoniam:ergo AB %(;tra-

N 2 a
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&aex CD , quoties fieri potuit , reliquit, byp.
aliquam FD feipfa minorem , & FD detrafta ex
AB, reliquit GB feipfa minorem , & fic deinceps;
tandem, 1. 10, relinquetur aliqua GB minor,quam
E. Magnitudo ergo E metiens, £; /yp. datam AB;
metietur , 2. ax. 10.ipfam CF , quam metiebatur
data AB: fed eadem E metitur, . 4yp. totam CD;
ergo , 3. ax. 10.&reliqguam FD metietur ; ac
proindg, 2.ax. 10.ipfam etiam AG, quippé quam,
byp. metituripfa FD: atqui, #prius , eadem E
metiebatur totam AB;ergo, 3. ¢x, 10. metietur
reliquam GB , major minorem . .

L Q._E. A.
 PROPOSITIO IIL

W\ Vabas magnitudinibus commenfurabilibus
| datis ( AB , CD )3 maximam carans com-
munenm mexfuram reperire .

Deme,quoties potes , minorem AB ex majo-
i CD, & reliqnam ED ex AB, ut & reliquam FB
ex ED, donec refidua magnitudo FB pra:ceden-
tem ED metiatur, hoc eft donec facta quadam al-
terna fubtraftione , nullum fuperfit refiduum:
( nam id fiet , alids enim, 2. 10. AB, & CD effent
incommenfurabiles contra hypothefim ) Dico,
FB cfle menfiram quafitam .

Nam FB, conflr. metitur ipfam ED, adeo-
que, 2. ax. 10. ipfam AF : fed & femetipfam meti-
ur ; ergo, 1. a¥. 1o. & totam AB 3 adedque,2.
ax. 10.ipfam CE ; fed metiebatur ipfam ED; er-

o - £0,
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80, 1.0% 10. & totam CD metietur 3 Erit igitug
-FB communis menfura datarum AB, CD.

Quod autem fit maxima jind¢ quidem patet,
quia nempe fi daretur alia comm. menfura G
major, quim FB ;ergo G metiens datas AB, &
CD, metietur, 2. ax. 10. &ipfam CE; ergo, 3.4
10. &reliquam ED; adedqueetiam , 2.ax.104
ipfam AF: fedmenebaturtotam AB;ergo , 3. ax.
30. & reliquam FB metietur , major mmorem. :

“A.

COR.OLL Hmc magmtudo metiens duas
magnitudines,, metitur & maximam earum come,
munem menfuram .

PROPOSITIO 1v.

Ribus r/mgmmd:mbm cammexj‘amhhbﬂ:

datis (A,B8,C) max:mam earsm comm=
nem menfuram repevire .

Inveniatur , '3.710. D maxima cOmmums
menfura duaram quarumcunque A,B:item, (fi
prima inventa D non metiatur tertiam datamC)
reperiatur , 3.10. E' maxima comm. menfuras
‘ipfarum D , C ; erit E menfura quefita. Quoniam
enim E metitaripfas C, & D,atque D metitur
duasalias A , & B ; metietur proinde, conftr. & 2.
ax. 10. cademF.datas A,B,C.

O_Eod autem non detur alia menfura F major,
quam E; inde quidem patet:, quia nemp? fi F meti«
retur ipfas A, & B;metiretur etiam, cor. 3. 10¢
maximam npfarum menfuram D. ; quod fi euam

N 3 metia-
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mmetiatur tertiam C; metietur propterea, cor. 3.
1o.esrundem D, C . maximam. comm. menfmm
E, major minorem.  Q._E. A.
COROLL. Hinc.quoque, magnitudo me-
tiens trcs magnitudines , metitur maximames-
sum comat. menfuram .

PROPOSITIO V.
C Ommmfura&:k: magnitudines (A, & B)

inter [erationem babent ,qnam numerusad |
mumersns .

Inveniatur, g 1o0. C maxima.menfura data-
rum A, & B, & metiatur reperta G datam A per
3. & datam B per 2. Ergo erit unitas ad 3. ut Caud
A, & inverr.erit 3.ad 1. ut Aad C: ita etiamerit
1.ad2.ut C ad B; ergoerit, ex 2guo ordim A
ad B, ut 3.ad 2. qui funt , ut numerus ad nume-

rum. Q_E. D.
"PROPOSITIO VL

1 due magwitudines (A, & B) inter fepre

portionem babeant, quam »amerus ad name-
vum (S ad 3 );commenfurabiles erunt ipfe me
gritudines( A, @B). D
. uoties 1, continetur in numero §s imtot
@quales partes, ( 10. 6.) dividatur magnitudo 4,
itaut C it pars ipfius A, qualis eft 1, ipfius numefi
5 Quoniam igitur , confir.eft Cad A, ut 1 ad §:

atque byp.eft A. ad B ut§,ad 3;erit ; exeqm
ordin.
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ordi?. Cad B,ut1 ad 3.atqui (3. ax. 7.)1, meti<
tur numerum 3. Ergo etiam € metitur ipflam B:
fed &, confir. metiebatur ipfam A ; ergo ( 1.defs
10,) A, & B funt commenfurabiles .

Q_E. D
PROPOSITIO VIL

N commenfurabiles magmitndines( A, & BY
inter fe proportiomens no# babentsguam nume
vus ad numeram . _ : o
Nam fi dixetis , fe habete A ad B, ut fe ha-
bet numerus E ad numerum F jergo, 6. 10. A, &
B eflent commenfurabiles , contra hypothefim. .

"PROPOSITIO VIL

1dus magnitudines (A, & B )inter Jepros

portionem non babeart,qtan 1.umerss as nti
merum 3 incommenfurabiles evunt ipfic magnith-
dines . , : S :

Nam fi dixeris , A, & Befle commenfurabi.
lessergo, 5. 10. erit Aad B,ut numerusadnu»
merum, ut puta E ad F . contra hypoth.

PROPOSITIO IX.
Q?:x @ reftis lineis longitudine commenfyrae

bilitus funt Quadratag inter fe proportio-

nembabent s quam quadratus numeras

ad ynadratum numertim : Et quadrasainter fe ra-
: 4 tionem

.
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tiowem babentia ., quam Guadrasus namens ad
‘quadratum uumerdm , latera babmtlong:zudtm
-commenfurabilia .. Que verd 4 vetlis lineis bngi-
tudine mcommexfambxtz'bm fant guadrata;inter
Je proportionem uow babent , quam quadratus na-
merus ad quadratum numeram . Et quadratainter
Je propokiieuennnon kabentia,qnam quadratas nu-
merus ad quadratum numeram , neque latera ba-
ent longitudine commenfurabilia .

e Myp, Si A & Bfunt Jongitudine commen-
furatiles ; dicofore Aq ad Bq ut quad. num. ad
quad. num.
-~ Quoniam enim eft, byp &g.10. A ad B,

ut num. ad num. v. g. ut E ad F ;idcircd.

( Aq.ad Bq.( zo.6. )
Equ. he! Aad B bis (Hyp- ).
Rauones Ead Fbis (11.8.)
- ‘1 Eq. ad Fq. ( confhr. )

U\um quad ad num. quad.
K ' E. D.

2. Hyp Sifit Aq ad Bg.ut num. quad.ad
num. quad. ; dico; A & B cfle longitudine com-
menfurablles Nam

fAad Bbis( 20.6.)

ZEqu. hw{Aq ad Bq. (Hyp )

Rationes LEq.ad Fq.(11.8

(EadF bis.
ergo,6. 1o. A & B funt longitudice commenﬁlo
wbxlcs Q. E. D

Hyp. Si A & B fnt longitudine incom-
mentuxabxles dico, nonfore Ag.ad Bq. ut num
. _ * quad.
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quad. ad num. quad. alidsenim , »2 prizs, A& B
effent Jongitudine commenfurabiles , contra hyp.
4. Hyp.Sinon fit Aq.ad Bq.ut num. quad.
ad num: quad. ; dico,A & Befle longitudine in-
commenfurabiles ; alids enim, #¢ prius,eflet Aad
B, ut num. ad numerum, contra hyp.

| COROLL. Linez longitudine commenfu-
rabiles , funt etiam potentid commenfurabiles;
fed non contra.Sedlinez longitudineincommen-
furabiles non funtidcircd potentiaincommenfuras
biles . Linex verd potentiaincommenfurabiles
funt etiam longitudine incommenfurabiles:

PROPOSITIO X

I quatnor magwitudines ( A, B, C,D)pro-

portionales fuerint ; prima verd ( A ) fecun-

ax( B )fuerit commen}grabili: s eritetiam ter-

tia guarta commenfuraiilis 3 Et fprima fecunds

Juerit incommenfurabilis , itd etiam crit tertiaas
,quarta. . _

-~ Si A, & B erunt commenfurabiles ; ergo’ 5.
1o-eritnemerus ad numerum,ut A ad B, qum
funt, byp.ut C ad D;adcdque, 6. 10. C,&D
erunt fibi longit. commenfurabiles. Sin A, & B
{int Gibi long. incommenfurabiles , ergo, 7. 10.
non erit num. ad num. ut A ad B, que funt, Lyp-

-t C ad D; adedque,8. 10. C & D erunt fibilong.
incommenfurabiles.  Q._E. D.

; SCHOL. Qubdd fi quatuor propofitx ma-.

- gnitudines faerint linez ; prima verd fccumll:z,

: ve
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vel longitudine , vel tantm potentia fuerit com-
menfurabilis : erit pariter tertia quarta, vel lon-
gitudine , vel potentia tantdm commenfurabilis,
Si verd duw priores fuerint line® , reliqua verd
fuperficies, velfolida, & fuerintprima longitu-
dine fibi incommenfurabiles , quamvis potentid
fint commenfurabiles ; non erit earum proportio,
quz numeri ad numerum ; igitur necreliquarum
candem cum ipfis rationem habentium, proportio
erit , quz numeri ad numerum 3 quare & ille in-
commenfurabiles erunts . '

LEMMA 1. Duos nameros planos invesi-
ve o qui proportionem nan babeantquam quadratus
numerus ad quadratum numerum .

Huic lemmati (atisfacient duo .quilibet nu-
meri planinon fimiles , vel duo quivis numeri
primi . ‘ B

2. Invenirelineam ( HR) ,ad gwam data li-
nea ( KM ) ficinratione datarum namerorsm
(8,C). _

Reperiantur minimi termini §, & 3, in dats
ratione B ad C:atque, ro. 6. divide datam KM
in partes equales ®qué multas unitatibus numeri
§: quarum partium tot, quot funt unitates in nu.

mcro 3, componant reCtam HR ; liquet effe,

coxflr. KMad HR ut §,ad 3, qui funt, ut B ad C.
. E. F .
3. Invenire lineam ( D ),ad cujus guadratani
Jit quadratum dara rette ( KM) ut nameras( B)
ad wamernm ( C). ) : )
Datis jam numeris B, C, atque data etiam li-
ned

— - et =
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wea KM ;; fiat, 2./lemm. preced. ut Bad C, itaiKM
.d HR,inter quas , 13. 6.reperi mediam propor-
ionalem D; dicofaétum; nam , Coroil.20. 6. erit
AMq. ad Dq. ut KM ad HR. qua':funt conJh' ut
; ad C * LE Fo ;.

PROPOSITIO XL

Nwvesive duas retlas lineas alicui propofire re-
- Bealinea( A Yincommenfurasiies , akeram
qmdem( D )longitudine , alteramvers( € )

iam potentii .

. 1. Sume , 1.lemm.prec. duos numerosnon
‘quadratos B, C, & data jam linea A, proindéque
“dato Aq. fiat, 3. lemm. prec.wt Bad G, itda Aq.ad
'Dq. Ergo , ex guartaparte 9. bwius, A, & D funt
“(ibi longit. incommenfurabiles : Qg_a tamen eft,
-confir. Aq.ad Dg.ut B ad C;erunt A,& Dpo-
Aentia tantdm fibi commenfurabiles. -

Q_E. F.

. 2. Inventdjam hined D,qu fit ipfi A longit.
tantl\m incommenfurabilis , reperiatur , 13.6.
inter datam A, & inveutam D, media proportio-
.nalis E ; Dico faftum ; fiquidem , cor. 20. 6. eft
Aq ad F,q ut A ad D. atqui , ot prius, A,& D
funt fi bx long. incommenfurabiles, ergo, Schol.
"10, 10! Ag. & Eq. erunt fibi incommenfurabilia .

Q_E F

irl;i PRO-
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PROPOSITIO XIL
Q‘Ziae cidem magnitadini (C ) funt commens

[urabiles ( Ay B ) [unt etiaminter fe come
menfurabiles .
 Qugniam, byp. A eft commenfurabilis ipfi
C, & hzcipfiB;erit, 5. 10. Aad C,ut numerus
ad num. ut puta DadE, & erit C ad B, ut num. ad
num. ut puta Fad G. Sumantur jam, 4. 8. tres nu-
meri H, I, K, minimi proportionales in rationibus
DadE,&Fad G;erit,oyp. & confir. A ad C,ut
DadE,quafunt,utHad I, atque erit Cad B, ut
FadG,que funt sut Jad K; adedque hinc A, G,
B, &illinc H, I, K funt in proportione ordinata;
ergo erit, ex egzoordin. A ad B, ut numerus H ad
numerum K, adedque, 6. 10. A;& B funt fibi
commenfurabiles . Q._E D.

SCHOQL. Hinc omnis re€ta linea rationali
linez commenfurabilis , eft quoque rationalis. Et
omnes refts Rationales funt inter fe commenfu-
rabiles faltém potentia : Item omne fpatium ratio-
nali fpatio commenfurabile , eft quoque rationale,

1

& omnia fpatia rauonaha,mter fe commenfurabi-

lia funt : Magnitudines verd, quarum altera cft ra-
tionalis, alteranrratxonalxs , funti inter fei incom-
menfurablles .

PRO-

e
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PROPOSITIO Xl

Ifint due magnitndines (A, & B) & alte-

ra quidem ( A ) cuipiam tevtie ( Q) fit com

wenfurabilis , altera verd ( B ) fit etiam tertic Ju-

<commenfurabilis 3 incommenfurabiles erumt [ibi
miutud prima (A )& fecunda( B). ’

. .. Quippd,fi B & A effent {ibi mutud commen-

- furabiles ; quoniam, yp. C commenfurabilis eft
. ipfi A, atque, f. hyp. B commenfurabilis eft eidem

- 7

T T N

A;erunt, 12. 10. C & B fibi mutud commenfura-
biles,contra byp..

PROPOSITIO XIV,

I' fint duc magnitudines commenfurabiles
(A& B) & altera qnidem ( A ) tertia cui-
piam ( C ) incommenfyrabilis fuerit 3 veliqua
ctiam ( B ) eidem ( C) incommenfurabilis eri .
Nam , fi dicantur .B ,& C fibi mutud com-
menfurabiles ; Quoniam , 4yp. B, commenl{urabi-
liseftipfi A, atque, f.hyp. B commenfurabilis
eftipfi C; erunt, 12.-10.A, & C fibi mutud com-

! mepfurablles , conzra byp.

PROPOSITIO XV.

I gnatsor vefiz lince proportionales fueriﬂé

(Bad A,utDad C)primavers ( B)tauto

plus poffit fapra fecundam (A ) qmmtit? ¢ft gsta-
) ratum
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dratum cajufpiam retie linex ( E ) fibi longitndi-
ne commenfurabilis 5 & tertia ( D ) tanto plus

poffit s fupra quartam ( C) , quantiim eft quadra- |.
sam cujufpiam reflelinca ( F )3 Eritetiam bac|

€ F) longitudine commenfurabilis ipfi tertie( D ):
rdd fiille ( B, & E ) fint ftbi longitudiné incom-

menfurabiles s ctiam & ifte (D, & F) incommen- |

Jurabiles fibi erunt longitadine .

Quoniam,byp. eft B ad A,ut D ad C;erit |

22.6.Bq.ad Ag.ut Dq.ad Cq. Igitur

. 4= (Aq.pl.Eq.ad Aq-(hyp. & 7. 5.)
Equ: he {Bq. ad Aq. ( byp. & 22.6.)

Rationes L Dq. ad Cq. ( &yp. & 7. 5.

L Cq.pl. Fq.ad Cq.

Ergo , divid. erit Eq. ad Aq. ut Fq.ad Cq. aded-
que, 22.6.erit E adA,ut F ad C, &irvers. A
adE,ut Cad F:fed, byp. erat Bad A, ut DadG;

ergo, ex #quo ordix. etit BadE,ut Dad F:ergo, |

fi B fit commenfurabilis , velincommenfurabilis
ipfi E; erit, 10. 10. etiam D commenfurabilis , vel
incommenfurabilisipfi F.  Q_E. D.

PROPOSITIO XVL
S Idus commej: magnitudines ( AB , BC)

componantur ; tota etigm magnitado ( AC )
utrique ipfarnm commenfurabilis erdt . Quod fi to-
ta magaitudo ( AC ) uni ipfaram partium com-
menfurabilis fuerit 3 erumt etiam [ibi mutuo com-
wmenfurabiles ipfe partes .
-1+ Hyp, Inveniatur, 3. 10.¥pfarum AB,BC
com-

'! ‘
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communis menfura D; Ergo D metiens ipfas AB,
BC; metietur, 1.ax. 10.totam AC ; ac proind?, -
1.def.10. 4B, & AC, & BC commenfurabiles
" fibi mutud erunt. _
2. Hyp. Invenijatur , 3. 1o.ipfarum AC, AB
~ comm, menfura D; ergo D meticns ipfas AC, &
~ AB; metietur , 3. ax. 10.reliquam BC; ac proin-
dd, 1. def. 10, AB, & AC erunt fibi commenfu-
. rabiles. Q. E. D.

" COROQLL. Hinc fi tota magnitudo ex dua-
- bus compofita, commenfurabilis fit alteri iplarum;
- eadem & relique commenfurabilis erit.,

PROPOSITIO XVIL

I due magnitudines ivcommenfurabiles ( AB,
,h BC ) companantur 5 tota etiam magnitado
- (AC Jmrigue ipfaram incommenfurabilis erit.
. uod fitota maguitado( AC ) uxi ipfuram (AB)
* inCommenfurabilis fuerit 3 iucommenfuiabiles
© etiam erunt jpfe partes . :

1. Hyp. Sint, fif. p. AC, & AB commenfir-
rabiles ;. ergo, 16. 10, etiam erunt ibi commen-
furabiles AB, & BC,contra byp,

2. Hyp, Sint,fif.p. AB,& BC commenfu-
rabiles ; ergo, 16. 10, ctiam erunt fibi commen-
furabiles AC, & AB, contrabyp,

COROLI. Hinc etiam fi tota magnitudo
ex dugbus compofita incommentfiirabilis fit alteri
;;;lf.amlm 3 eadem & relique erit incommentura-
. bilis.

PRO-
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PROPOSITIO XVIII & XIX.

Lfuerint due refie linee inzquales ( AB, |

GK ).quart# antem parii qugdrati quod fit 8
ainori ( GK ) equale parallelogrammum( ADB) |:
vd majorem( AB ) applicetar,deficiens fignri qua- |-
dratd. 1. Si parallelogrammam applicatum divida |.
majorems ( AB ) in partes AD , DB, longitudine |
inter [¢ commenfurabtles 5 ipfa major ( AB ) tas-
20 plus porerit , quim minor ( GK ) quantum eft
quadratum retle cujufdam linee ( FD) fibi etiam
longitudine commenfurabilis . 2. Quod fi major
( AB )tantd plus poffir , quiim minor ( GK )
" quantiim ef} quadratum refie linea( FD ) fibi lon-
gitadine commenfurabilis , quarta astem parti
wadrati , quod fit & minori ( GK ) equale paralle-
ogrammum (. ADB ) ad majorem ( AB ) applice-
ur, deficiens figurd quadrati s in partes ( AD,
DB ) longitudine inter f¢ commenfurabiles ipfam
( AB )dividet . 3. Sinwvero applicatam ps-
vallelogrammum in partes ( AD, DB ) incom-
menfurabilesipfum ( AB ) majorem dividat; tar-
2o pius poterit major ( AB ) quim minor ( GK)
?uatztl‘lm ¢ft quadratum retie linee (FD ) [ihi
owgitudine incommenfurabilis . 4. Kuod fi
major ( AB ) tanto plus poffit quim minor ( GK)
quantam ¢fi guadratam retle linee ( FD ) fibi
longitadine incommenfarabilis, guarta antem par-
¥ quadyati, quod fit & npinori ( GK ).aqualeparal
pelogrammum (ADB) admajorem ( Ab;i dap-
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plicetur deficiens fignrs quadratd 5 in partes longi .
- tadine incommenfurabiles ( AD, DB ) ipfars

- (AB)divider. ‘ :
Bifecetur GK in Hj;erit (4. 2.)GKq. 2quale
4 GHgq. : Tumfuper AB applicetur, 28. 6. re-
Stangulum ADB =quale ipfi GHq. deficienfque
figura quadratd DBq.: Tumex AD abfcindatur
¢ AF ®qualis ipfi DB, & concipiatur AB tanquam
“ ADpl. AF.Itaergo

(ABq. (8.2.)

| 4 DAF, pl. FDq. (confir.)
JEquhscd 4 ADB, pl. FDg. ( confir.)

"4 GHq.pl. FDq.( 4.2.)

{ GKgq. pl. FDgq. .
ErgoFDq. eft exceffus , quo ABq. fuperat ipfum
GKgq. Hispremiffis ; .

Dico 1. (juxtd primambyp. 18. bujus ) Si
AD , & DB funt commenfurabiles ; fore etiam
AB, & FD commenfurabiles . Quoniam enim,
byp. AD, & DB funt commenfurabiles ; erunt, 16.
10.AB,& DB commenf. Ergo etiam AB, & o2
DB, hoc eft AB, & AB, minxs FDj; adedque, cor.
16. 10.¢etiam AB,& FD. Q. E. D.

Dico 2. ( juxta fecandam hyp. 18. hajus)
Si AB, & FD funt commen{urabiles ; fore etiam
AD, & DB commenfurabiles : Quoniamenim.,
AB, & FD funt comm. ; erunt, 16. 10. AB, & AB
minus FD,hoc eft"AB, & 2 DB, commenfurabi«
les ; adedque, 16. 10. AD, & DB erunt commen-
furabiles. Q._E. D

Dico 3. (juxtdprimam byp. 19. bujus ) Si
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AD, & DB funt incommenfurabiles ; fore etxa;-‘

-AB, & FD incommenfurabiles: Q_gmam eam
AD, & DB funt incomm.; erunt , 16. 10. etiam
-AB, & DB incomm. adebque etiam AB,& 2 DB,
hocelt AB,& AB, minus FD. adedque , cor. 17.
30. etiam AB & FD. Q.E. D.

Dico 4. ( jaxtdfecundam byp. 19. bujus)
Si AB, & FD funtincomment. fore etiam AD,&
DB incommen{. Quoniam enim AB,& FD fux
incomm. erunt , 1%. 10. etiam AB, & AB.minu
FD,hoceft AB & 2 DB incommenf: adedque,
17. 10. AD & DB erunt incommenfurabiles.

Q_E. D.
DE RATIONALIBUS,

IRRATIONALIBUS-
in Genere .

LEMMA Ria funt generaylinearum Ratio-

walium inter fe commenfurabi-
flam . Aut enim duarum linearum rationalium,
Tongitudine inter fe commenfurabilium, altera,
zqualis eft Expofite Rationali : aut illi neutn
equalis eft , longitudine tamen eft utraque ipf
commenfurabzhs : aut denique utraque ipfi eft po-

tentia foldm commenfurabilis . Atque hi funt mo- |

. di, quos innuit fequens Theorema .

PRO-
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PROPOSITIO XX

| Q‘Zfd [ub vationalibus longitadine cammmftl-

rabilibus reitis lineis ( BC,CD) fecundam
aliquem praditiorum modorsm cowtine=

. tar reftamgulum 3 RATIONALE eff.

Exponatur A Rationalis , refpeétu cujuslx-

. neae BC, CD rationales dicuntur , & defcribatue

ex BC quadratum BE . Quoniam ergo , byp. A eft
Rationalis : .erit etiam , 8. def. 10.rationale ipfum
Aq. Et quoniam BC, faltdm potentid , commen-
furabilis eft ipfi A; erunt, 3. def. 10. commenfu-
rabilia BE, & Aq. Ql_xgniam verd, 1.6.eft DC

' ad CE, hoc eftad CB, ut DB ad BE, & funt , byp.

fibi mutud commenfurabiles DC & CE;erit etiam,
10. 10.ipfum DB commenfurabile ipfi BE , quod,
ut prius, eft commenfurabileipfi Aq. adebque,
12. 10. DB & Aq. funt fibi mutud commenfurabi-

. lia , ac proindé, g. def. 10. DB eft Ratiopale . ..

Q._E. D.
PROPOSITIO XXL

I Rationale ( DB ) ad Rationalem( DC )
applicetnr 3 longitudinem ( CB ) fficiet Ri-

- tionalen , & ei ( DC ), ad quam applicatam eft

(DB), Iong:mdme commenfurabilem.
‘Exponatur G rationalis, refpe€tu cujus linea
DC rationalis dicitur , & ex DC fiat quadratum
DA: Quoniam ergo, yp. & CS) def- 10. ipfum gq-
% ¢
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kft Rationale , atque, byp. & 3.def 10.ipfieflt

commenfurabile quadratum DA; erit, 9.def. 10.
rationale ipfum DA: Quoniam verd, 1. 6. eft BD
ad DA, ut BC ad CA, atque, %z prius , & byp.

‘BD, & DA funt rationalia , adedque, 9. def. 10.

-commenfurabilia ipfi Gq. ac propterea, 12. 0.
inter fe etiamcommenfurabilia 3 erunt pariter,
-10. 10. eommenfurabiles fibi mutud BC,& CA,
‘hoceft DC, quz, byp. eft rationalis 3 ergo, Schol.
*12. 10. €rit etiam rationalis ipfa CB.
LEMMA . Duas re€las rationales potentia
folum commenfurabiles invenire .

Sit A expofita rationalis , atque , 11. 10. fU-
me lineam B, potentia tantiym commenfurabilem
ipfi A, &fumelineam C potentia tantbm com-

:menfurabilem ipfi B: quoniam ergo tam A, quim |

C, funt, conflr.commenfurabiles ipfi Bs erunt,
12. 10. etiam ipfe fibi mutud commenfurabiles;

pdedque 6. def. 1o. tam B, quim C eft Rationalis. '

Q_E. F.
PROPOSITIO XXIL

Q‘Z/)adfub Rationalibus potentis folim com-

menfurabilibus vettis lineis( DC, CB )

- continetur reftangulum ( DB ) eft irre-
2ionale , & refia linea (' H ) ipfum potens,irvatio-
walis ef? livea,qua vocatur MEDIA .
Expofita rationalis fit A, & fiat quadratum
DE, fistque Hg. ®quale ipfi DB: Quoniam ergo,
' : ) 1. 6.
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1.6.eftBCad CE,hoceft CD,ut DB ad DE;
atque,4yp. BC, & CE funt fibilongit. incoms
menfurabiles 3 erit, 10. 10. etiam DB, hoc ef}
Hgq. incommenfurabile ipfi DE, quod , byp. eft
commenfurabile ipfi Ag. adedque , 13. 10. Hq. &
Aq. erunt fibi mutud incommenfursbilia , a¢
proind? , ro. def. 10. Hq. fivé BDeftirrationale,
atque idcircd, 11. def. 10. linea H eft irrationalis.

% E‘ D. -

Vocetur autem hzc H ipfum BD potens
MEDIA; Proptereaquod 17. 6. eft media pro-
portionalis inter BC & CD rationales , potentia
tantdm inter fe commenfurabiles : Vnde ejufmo-
di MEDIAM citd definiemus fi dixerimus , eam
efle-lineam irrationalem , que medio loco propor-
tionalis eft inter duas rationgles potentia tanmtim

. fibi mutwo commenfurabiles.

b

SCHOL. Atque hinc rationem reddit Cams
panus , curipfum idem Hq. dicatur Medism 3
quippe - fi treslinez fing continué proportionales
quales funt BC, MediaH, & CD; erunt quoque,
22. 6. re€tilinea fimilia , cujufmodi funt quadrata,
fuper ipfas defcripta, deinceps proportionalia,
adedque Hgq. erit medium. proportionale intet
BCq. & CDgq. : Itaque omne reftangulum, fub
duabus rationalibus potentia tantim commenfu-
rabilibus contentum, Medszmeft; At verd non
omne fpatium medium fub duabus rationalibus
potentia foldm commenfurabilibus continetur,
fiquidem poteft fpatium medium contineri fub
duabus Irrationalibus , nempe Mediis , longitudis

o 03 ne,

2
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ne , vel potentia tantdm inter fe commenfurabili-
bus; utex 25. & 26. hujus conftabit . Vniversé
tamen, ut re@¢monet Clavius , omne {patium
Medium ®quale eft alteri cuipiam Medio fub dua-
bus rationalibus potentid tantdim commenfurabi-
{ibus contento ; nam aliis reéta ipfum potens non |
effet dicenda Media proportionalis inter duasRa- |
tionales potentia fibi commenfurabiles . :

~ PROPOSITIO XXIL

‘ Vod ( BD ) d media ( A ) fit,ad rationalem
(BC) applicatum , latitudinem( CD ) ra-

o iionalem efficit,& ei ( BC ) ad quam ap-
blicatumeft (BD ), longitadine incommenfura-
bilens . ;

. Quoniam A eftmedia; erit,Schol 22. 10.
Aq. w®qualealicui reflangulo EG contento fub
EF, & FG rationalibus potentia tantdm commen-
furabilibus, adedque longitudine incommenfura-
bilibus ; ergo fibi mutud equabuntur BD, & EG;
ac proind@ erit, 14. 6. BC ad EF, ut FG ad CD;
adedque etiam, 22. 6. erit BCq.ad EFgq. ut FGq.
ad CDgq.: atqui fibi mutud funt commenfurabilia
- BCq. & EFq. (reétz enim BC & EF ponuntur
Rationales; adedqueiriter fe faltem potentia com-
mcnfurabilesf) :ergo, 10. 10.FGq. & CDq. funt
{4ibi commenfurabilia , ac proindé FG eft com-
menfurabilis faltem potentia ipfi CD: atqui FG eft
Rationalis ; ergoetiam , Schol. 12. 10. CD eft
‘Rationalis. e

v

~ ﬁ Cate-
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Cezterim,quoniam eft, 1. 6. EF ad FG, u¢
EFq. adEG, hoceft ad BD: atqui funt, 4yp. lon-

. gitudine fibi incommenfurabiles EF & FG ;
' erunt etiam , 1o. 1o. {ibi mutud incommenfura~
. bilia EFq. & BD:atqui,Schol. 12. 10. idem EFq.
* eft commenfurabile ipfi CDq. ( ob id nempé quod
" EF & CD rationales funt, adedque inter fe poten-
" tia faltéem commenfurabiles ); ergo, 18.10. BD

erit incommenfurabile ipfi CDq. : Quoniam.s
autemeft, 1.6. CDq. ad BD, ut CD ad BC:
atque, #¢prius CDq. eftincommenfurabile ipfs
BD; erit etiam, 10. 10. CDincommentf. ipfi BC .
Q_E D

SCHOL. Hinc facilids , qudm ex 45. 1. ap-
plicabimus ad BC retangulum,quadrato ex A,
quale, fi, 11.6.ipfis BC, & A fumatur tertia
proportionalis pro latere CD ; fiquidem, 17. 6.
&quabuntur BD, & Aq.

PROPOSITIO XXIV.
Edie ( A) commenfurabilis ( B )medii
e

-Ad CD expofitam rationalem applicetur,
Schol. 23. 10. re€tangulum DE =quale ipfi Aq. &
re€tangulum DF mquale ipfi Bq. Quoniam ergo
Aq. hoc eft DE Medium eft , & applicatum eft ra-
tionali CD ; erit, 23. 10. rationalisipfa CE,&
long. tantdm incommen(. ipfi CD. Quia verd, 1.
6. eft DE ad DF, ut CE ad CF, & DE,haoceft
Aq. commenfurabile eft ipfi DF, hoceftipfi Bg.

O 4 ( po-
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(ponuntur enim A, & B inter fe commenfurabi-
les ); erit, 10. 10.etiam CE commenfurabilis iph
CF; atqui, #tprius , CE eft rationalis; ergo, |

: .S'cb 12. 50.. CF rationalis erit . Quoniam igitur, |{:
W1 prius CF comment. eftipli CE, & hzc, ¢ |
prius , pot.tantdm eft commen( ipfi CD; et |.
13. 10. CF potentia tantiim commen(. lpﬁ Ch; |
‘adedque , 22. 10. re€tangulum DF eft irrationale, |
atquelinea B ipfum potens eft Irrationalis , qua |
vocatur Media. . Q_E.
COROLL. Hincliquet, f'patlum [patio Me-
dio commenfurabile Mcdium eﬂ‘e

PROPOSITIO XXV.
QiOd (AD)) fub mediis ( 4C, CD) long-

tadine commenfurabilibus réélis lineis con-
tinetur rectangulnm, Medinm eft .

Super DC fiat quadratum DB, quoderit

Medium': & quoniam 1.6.eft AC ad (‘B utAD |

ad DB; funt autem , byp. AC, & CB, hoc eft AC,

& CD: fibi long. comment; erunt, 10. 10. etiam

fibi commenf. AD, & DB; ergo, Caroll pracd.
ADeft Medium.  Q._E. D.

PROPOS]TIO XXVL

Vod fub Mediis pot: tantim comment: retlis
lineis ( AB, BC )continetur vetlangulm

(AC), vel rationale eft, vel Medium.
Super datas AB, BC fiant quadrata AD, CE,
: atque
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. atque exponatur FG rationalis , cui nempé fint
. datz AB, BC commenfurabiles ; rationali verd -
: expofite applicetur FH mquale ipi AD, & IK
: @quale iph AC, & LM zquale ipfi CE.Quoniam
. igitur , bhyp. ~AB,& BC funt Medi=, & fibipot.
: commen{; erunt etiam Media ; & fibi mutud com-
. menfurabilia ipfarum quadrata AD, & CE, hoc eft
s re€tangula FH, & LM, fed & applicata funt ad ra-
. tionalem FG; Ergo, 23, 10. efficiunt rationales
ipfas latitud. GH, & KM, atg; long. incommen{.
' ipfi expofitee FG;atqui, 1. 6. eft FH ad LM, ut
GH ad KM ; ergo ,quoniam, #¢prius, FH, &
LM funt fibi commenf erunt, 1o. 10.éetiam fibi
commenf. GH, & KM; adedque, 20.10. GH
duct.in KM, rationale erit . Tum verd '
fGHad KH( 1.6.)
FH ad IK (7.5.)
ADadAC(1.6.)
: f£qu. he rBDadBC(7.5.)
! Ranones{AB ad BE( 1.6.)
l ACadCE(7.5.)
IKad LM( 1.6.)
(HK ad KM '
Ergo, 1. 5 eft GH ad HK, ut HK ad KMs
adeoque , 17. 6. GH duft.in KM, qudd , 2z prius,
Rationale eft, -aquatur ipfi HKq. adedque HK
eft rationalis , atque proinde , 6. def. 10. v¢llong.
vel faltem pot. commenf. eft ipfi expofite FG,
fivé HIL: Si longitudine ; Ergo, 20. 10. IK,hoceft
AC rationale erit . Sin pot. tantdm 3 Ergo, 22,
10. AC Medium erit; adebque,ve! ratxona]e vel
Medium. QE.D PRO-
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"PRQPOSITIO XXVIL

N Edium ( AB) non [aperat mediam( AC)
rationali (DB ).

it enim , i f. p. DB rationale ¢ atque ad ex-
pofitam rationalem EF applicetur EG zquale ipfi
AB, & ::Pplicetur EH zquale ipfi AC; ergo &qua-
buntur {ibi mutud reliqua DB, & HI. Erunt ergo
EG, & EH Media , utpoté Mediis qualia , atve-
rd HI erit rationale ; Ergo, 23. 10. FG, & FH
erunt ration. & long. incomm. ipfi EF; adedque
14. 10. FH, & HG erunt fibilong.incomm.:
atqui , 1. 6. eft FHad HG, ut FHq.ad FHG; er-
g0, 10. 100 FHG eftincomm. ipfi FHq. cuicom-
menf. eftipfum HGq. ( namFH, & HG funt ra-
tionales ) Ergo, 16. 10. FHq. pl. HGq. commenf.
ettipfi HGq. cui , #¢prius , incomm. eft ipfum
- FHG, cui commenf. funt 2 FHG;Ergo, 17. 10,
FHq.pl. HGq. pl. 2 FHG , hoceft ( 4. 2.) totum
FGq, incommentf. eft ipfi FHq. pl. HGq. Rationa:
li; adedque, 10.def. 10. FGq. erit Irrationale,
acproindé , 1 1. def. 10. refta ?"G erit irrationalis,
quz tamen, ¢ prias ,oftenfa eft rationalis ; aded- '
que fimul erit rationalis , & irrationalis .

._E A
- SCHOL. 1. Kationale ( AE ) [uperat ro-
tionale ( AD )rationali ( CE ). \

Nam, byp. AD, & CE funt fibi commenf.
ergo, Corol. 16. 10. AE, & CE funt fibi commenf.
adeoque , Schol. 12. 10. CE eft Rationale .

' - Q. E. D.
: 2. Ro-
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2. Rationale ( AD ) cumrationali ( CE Y

~ facitrationale ( AE).

o2 T

Nam, Hyp. AD, & CE funt fibi comment.
ergo, 16.10. AE, & AD erunt fibi comment. ;
adedque, Schol. 12. 10. AE eft rationale .

' Q_E D
LEMMATA. 1. Invewire dwos s#meros p

* w05 fibi fimiles , vel diffimiles . '
: A 6.

" C 1z
B 4 D 8

AB 24  CD ¢6.

A 6 C g
B 4 D 8.

AB 24. CD g4o.

Sume quofcunque quatuor numeros propot-
tionales A ad B, ut C ad D; liquet AB, & CD efle
fimiles: qudd fi non adfit laterum proportionalis
tas ; erunt diffimiles plani.

2. Duaos numeros quadratos( DEq. & CDq.)
invenire , itdut compofitus ex ipfis ( CEq. ) fie
stiam quadratus.

Sume AD , DB nnmeros planos fimiles
( quorum ambo pares fint , vel ambo impares )
nimirdm AD 24. & DB 6. Horum fumma AB eft
30. differentia verd FD eft 18, cujus femiffis CD
eft 9. Habent verd plani fimiles AD, DB unum
medium proportionalém DE, hoc eft 12. adedque
CE, CD, DE funt rationales numeti. Eft ergo,

.. B 47‘ “
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47. 1. CEq. =qualeipfis CDq. pl. DEq. Nimit
rim quadratus numerus 22§. cujus radix eft CE,
ideft 15. ®quabitur ipfis numeris quadratis 81.
Pl 144- Q_E F ‘

3. Atque binc facile erit invenire dxos same-
yos guadratos , quorsm exceffus [it quadratus;
wel won quadratas 3 Nemp ex cadem confirattin
ne ,erit CEq. miniis CDyq. aquale ipfi Disgq.

Quodfi AD, & DB fint numeri plani diff

miles , non erit DE, media proportionalis , nup
rus rationalis ; proindéque quadratorum exceflis
non-erit numerus quadratus.

4 Duzos nuwmeros qradratos ( B, C)inveni-
re,itaut compofitas ex ipfis ( D) uon fit quadratas.

A3 Bg C36.D 4s.

Sume numetum quemlibet quadratum B, it
que C =qualis 4. B, & fit D @qualis ipfis B p.C
Dico faétum : Nam, cosfir. B eft quadratus;; atqu
conflr.eft Bad C,ut 1 ad 4. nemp ut quadratis
-ad quadr. Ergo, ( 24.8. ) C eft etiam quadrats
Sed quoniam eft B pl. C 4d C, hoc eft Dad Gt
5 ad 4, quinonfunt , utnum: qauadr. ad quadn;
idcircd non erit D numerus quadratus .
Q_E D )
5. Quadratum numerum ( A ) dividereh
duos numeros (B, G) non quadratos ,

A 36 B 24 C 12
D 3-E 2. F 1.
_ ‘. BRI
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Sit Anumerus quivis quadratus . Accipe Dy
. £. F.numeros planos diffimiles . Sitque D zqualis
EpL.F.&fac.ut DadE,itd AadB,atque,utD
adFitd A ad Cjdicofa€tum. Nam, cozfir.eft D
: adE, ut A adB,atque ‘D ad F,ut A ad C;ergo,
invert. & 24. 5. & invert.eft D ad Epl.F,ut A
-adB pl.C. atqui D, &E pl. F xquantur fibi mu-
. tud 3 Ergo , 14. 4. ®quabuntur fibi A,& B pl. C.
- Jam fi dixeris B efle quadratumsergo, 21. defo %,
. A,& B, acproind¢, 26.8.D, & E funt numeri
- plani fimiles , contra, 4yp. idemque abfurdum fe- -
quetur’, fi C dicatur quadratus ;adedqueB, C
nonfunt quadrati. Q. E. F.

INVENTIO LINEARUM,

Ex quaram compofitione vel divifione oriun-
sar omaues Jrratianales .

PROPOSITIO XXVIIL

W Nwenire Medias ( C, D ) potentiatantim
commenfurabiles , qua Rationale (CD ) con-
lineant . .
Exponantur, lemm. ad 22. 10. du rationa-
les A, B, potentia tantiym commenflrabiles , &
fiat, 13. 6.ut A ad G, ita C ad B, atque tum fiat,
12, 6. ut A ad B,itd C ad D; Dico factum.
Quoniam enim A, B, funt Rationales pot.
foldm comsenf, erit, 22. 10. AB, lrrationale
Medium ; quod, quia , 1% 6. poteft linea C; erit
2
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C,Media . Quoniamverdeft, confir. A2dB,ut
C,ad D, & A, B, funt pot, tantdm commentf. ,
© erupt quoque, 10.10, C, D, pot. tantim com-
menf. s atqui , #2 prins , C, Mediaeft; érgo, 24
10. etism D, Media erjt . Demum , quoniam,
confir, & invert,eft B, ad A, ut D, ad C; erit,
gltern.B,ad D,ut A,ad C, quefunt, cosflr. ut
C,2d B; adedque Cad B, ut B'ad Asergo, 17, 6.
Bq. ( quod, ut pot? faétum 3 rationali B, Rationa-
Jeeft) zquabitur ipfi CD; ac proinddMediz G,
D, Rationale comprehendent , Q.E. F.

PROPOSITIO XXIX

Nwoenive Medias ( D, E ) poténtia tantim
commenfurabiles , que Mediwm ( DE ) con-
zsueant . : ‘

Exponantur , Jemm.ad 22. te.tres rationa.
Jes A, B,C, pot. tantim commenf. tum fiat , 13.
6.A ad D,ut D 3dB, atque tum , 12. 6. fiat, ut
.B,ad C,itd D, ad E; Dicofaétum.

Nam, conflr. & 22. 10. AB, eft Irrationale
Medium : atqui 1. 6. ®quantur AB, & Dq. ergo
D, Media eft ; Sed eft, confir. B, ad C,ut D, ad F,
stque , confr. B, C funt rationales pot. tantim
sommenl. ergo, 10. 10. erunt etiam D, E pot. fo- :
Jam commenl. atqui # prias , D eft Media ; ergo
etiam, 24. 0. ipfa E mediaeft , Demum , quo-
niam, byp. & iwvert. et C ad B, ut E ad D; erit,
ghern. Cad E,ut Bad D; quz funt, conflr. &

Jwvers. ut Dad A; ergoerit, 11.§.Dad A, utC
! _ - adE;
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ad E; adebdque , 16. 6. 2zquabuntur DE, & AC:
atqui 22. 10. AC, utpote conteptum fub rationa-
libus pot. tantdm commenf. eft Irratiopgle Me-
dium ; e;gd & DE, Medium erit .

Q_E F

PROPOSITIO XXX,
Nuwenire daas Rationales ( AB, AF ) ;3;},,,

tia tantim commenfurabiles , ita ut major
(4B ) plus poffit | quam minor ( AF Yquadrato
retle linex( BF Ylongitadine fibi commenfurabilis.
Exponatur Ratiopalis AB, tum , 3./emm.
ad Praxim banc , fume CD, CE, numeros quadra-
tos, itaut CD , minis CE, non fit quadratus ;
tum ;3. lemm. ad 11. 10 fiat, ut CD ad DE, itd
ABq.ad AFq. atque incirculo, ciyjus Diameter
fit AB aptetur AF, ducaturque BF; Dico faétum.
Nam, conflr. eft ABq.ad AFq, ut CD ad
CE;ergo, 6. 10, ABq. & AFq. funt fibi mutud
commenfurabilia : fed ABq. faftum ex rationali,
Rationale eft ; ergo etiam,Scho/, 12. 10. AFq.eft
Rationale, ac proindé AF eft Rationalis : Atqui
ABq.ad AFq.eft, confir.ut CD numerus quadra-
tusad CE non quadratum ; erga, 9.10. AB, &
AF funt longit. incommenf. quamvis fint pot,
commenf. & Rnles . Ceterun , 31.3.&47. 1.
ABq. zquatur ipfis AFq. pl. BEq. atqui, confir.
eft ABq.ad AFq. ut CD ad ED; ergo erit,converr.
ABq. ad BFq.ut CD ad CE, nempe ut numerus
quadratus ad quadratum : agdedque , 9. §0- é\g,&

>
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BF, funt fibi longit. commenfurabiles . -

Q_E F
PROPOSITIO XXX

Nugnire duas Rationales ( AB, AF ) potentia
4 tantim commenfurabiles , sta ut major ( AB)
pius poffit guam minor ( AF ) quadratoretie lineg
( Blg ) fibi longitudine incommenfurabilis .
Exponatur AB, Rationalis, tum, 4. lemm.
ad Praxim hanc , fume numeros CE, ED, quadra-
tos , itaut ex ipfis compofitus CD fit non quadra-
tus : fiatque in reliquis , utin praecedenti ; Dico
factum.
‘ (%jppé eadem erit hic demonftratio , que
$n pracedenti ; adeoque AB, AF erunt rationales,
pot. foliim commenf. Itemque erit, convert. ABq.
ad BFq.ut CD ad ED: quoniam ergo CD eft nu-
merus hon quadratus ; erunt proinde 9. 10. AB,
BF, longit, libi incommenfurabiles; -

Q_E. F.
PROPOSITIO XXX

Nwenire duas Medias ( C, D ) potentia tan-

titm commenfurabiles , que Rationale ( CD')

-contineant ,itaut major ( G) plus poffit ynam mi-

wor( D ) quadratérefie linee jﬁi Jongitudine
commenfurabilis . :

Inveniantur , $o. 10, duz Rationales A, B,

pot. tantiim fibi commenfurabiles , italt A rlmjor

A plus.
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plus poffit , quim B minor , quadrato linea, long.
fibi commen. fiatque , 13.6. A ad C,utCadB,
atque tum fiat, 12. 6. ut Aad B,ita G ad D; Di-
cofa®um. . ..

" Nam, conflr. A , B, fimtrationales pot. tan<
tdm commenfurabiles ; adedque , 22. 10. AB Ir+
rationale eft ,; &refla C, quz, conflr.& 17.6.
ipfum poteft , Medta eft : atqui ; confir.eft A ad
B,ut C adD,atque A, & Bfunt fibi pot. tantiim

- commenf. ergo etiam , 10. 10. C & D erunt fibi
. pot. tantiim comment. : ‘atqui C, #¢prius, Medis

|

. eft;ergo, 24. 10. etiam D Mcdiaerit. Deind?,

quoniam, confir. &’ invert. eft B.ad A,ut D ad G,
&, alrern.Bad D,ut. A ad C, quz funt cozfir.ut
CadB;ergo, 11.4.erit CGad B, ut Bad D; aded-
que, 1%7.6. CD =mquatur ipfi Bq. qudd , utpoté

. contentum fub B rationali, Rationaleeft ; ergo

etiam CD rationale erit. Demum, quoniam,con/ir.
eft A ad B,ut CadD, atque poteft A plufquam
B, quadrat6 linex , long.{ibi commenf. poterit
etiam, 1. 10. C plufquam D, quadraté line®,
long. fibi commenfurab. .

PROPOSITIO XXXIL

Nuwernire duas Medias ( D, E) potentia folim

commenfurabiles , gue Medium ( DE ) con-
uneant ,ita wt major ( D Yplus paffic 5 quam mi-
wor( E ) quadrats retia linea fibi lowgitadine
commenfurabilis . '

P pot.

l - Inveniantur , 30. 10. due rationales A, G,
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pot. tantdm commenfitiut A plus poflit , quim
C quadrato linez , fibi long. commenf: tum,
Jemm. ad 22. 10. inveniatur alia B, utrique A, &
C pot. foldm comment. tum fiat, 13.6. A ad D,
utD ad B, fiatque tandem, 12. 6.ut D ad B, ita
Cad E; Dico factum.

- Quoniam enim , conflr. A, & C funt rationa-
les, atque B commenfurabilis eft pot. ipfis A, &
C; erit, Schol. 12. 10. B rationalis : atqui A, & G
funt, cosfr. pot. tantim commenfurabiles, ergo
22.10. AC, hoc eft, conflr. &° 16. 6. Dq. erit Me-
dium , ac proindé linea D media erit . Quiaverd,
conflr.& altern.eft A ad C,ut D adE, atque, »¢
prius, A, & C funt pot. tantim commenf. erunt,

1o.10. etiam D, & E pot. tantdm commenf. at-
© qui, # prius ,D mediaeft; ergo, 24. 10. etiam E
media erit . Porrd quoniam , »¢ prius , B com-
menfurabilis elt pot. ipfis A, & C rationalibus,
adedque,22. 10. BC medium eft ; erit etiam me-
diumipfum DE, quippé cui , conftr. & 16.6.
&quatur iplum BC,-( fiquidem , 4t prius,eft A
ad C,ut Dad E ). Demum, quoniam , #¢ prias,
et A ad C,ut D ad E, poteft autem , confir. A
plulquam € quadrato linew fibi long. comment,,
poterit etiam , 15. 10, D plufquam E quadratoli-
neafibilong.' comm.. = Q. E. F.
SCHOL.. Sinvero inveniende fint duz D,
E pot.tantiim commenf. quz medium<ontineant,
itaut D plus poffit, quam E quadrato linez long.
hibi Jucommenfurabilis ; reperiantur, 31, 10. A,
& C rationales pot.tantim commenk itaut A plus
' pofije
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pofiit quim C quadrato linea fibi long. incommy
Atquetum , Jemm. ad 22. 10. inveniatur alia By
utrique A, C,pot. tantiym commenf. & de reliqua
tam in conftruendo , quam in demontftrando fiat,
ut prius . . B

PROPOSITIO XXXIW.

Nuwenire duas rettas lineas ( AG, BG )potens

tiaincommenfurabiles , quafaciant compofi-
tum quidems ex ip[arum quadratis Ratienale , re-
Etangulum vero [ub ipfis contentum , Medium . -

Reperiantur , 31. 10. AB, CD rationales
pot. tantim commenf. itaut AB plus poflit quim
CD quadrato line fibilong. incomm. tum bifeca
CD in E, & applica, 28, 6.{fuper AB rectang.
AFB deficiens fig. FBq.tum {uper AB diametrum
fiat femicirculus , & erige perpendicul. FG, & du-
cantur AG, BG; Dico faétum.

Quoniamenim , 8. & 16. 6. ®quantur fibi
mutud BAF, & AGq. uti, & ABF, & GBgq; idcir-
cd erit AGq. ad GBq., . §.ut BAF ad ABF,
que funt , 1. 6.ut AF ad FB: atqui, confir.& 19.
10. AF, & FB funt fibi long. incommenfurabiles;
ergoetiam, 10o. 10. incommenfurabilia fibi mutud
erunt AGq. & GBq.adedque , 4. defi1o. AG, &
GB funt {ibi pot. incommenf.Quoniam vero ABg.
quod , utpotd ex rationali AB, rationale eft, gqua-
tur, 31.3.3 47. 1. ipfis AGq. plus GBg;idcir-
cb Compofitum AGq. pl. GBq. Rationale erit .
Demum, quoniam, 31. 3.atque 8. & 17. 6.FGq.

: P2 ®qua-
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equaturipfi AFB, cui , conflr. quatur ipfum
CEq. ided zquantur GF, & CE; adedque reftan-

gulum fub tota CD, & AB, (quod, coij.(? |

22. 10. Medium eft ) 2quatur duobus re&anguls

fub FG, & AB, hoceft, 8. & 16. 6. duobusre-
lis fub AG & GB; adedque , cor. 24. 10.1e-

-Eangulum fub AG, & GB medium eft.

Q_E F
'PROPOSITIO XXXV.

Nwvenire duas reftas lineas ( AG GB ) poter |

tiaincommenfurabiles , qua faciant compof-
tam quidem ex ipfarum quadratis Medium , re-
Eangulum verd 5 [ubipfis contentum,Rationale.
. Reperi, 32. 10. duas Medias AB, CD pot
tantim commenf. qua Rationale contineant,itat
AB pluspofiit , quaim CD, quadrato linez fibi
long. incomment. fiantque reliqua , ut in prace-
denti; Dicoé faétum. AG. &
uippé erunt fimiliter , #2prins , AG,

GB p%ltia incomment. @niﬁ’l’t") ‘compofitum
AGaq. pl. GBq. Medium erit, utpots, 31. 3. & 47-
1. ®quale ipfi ABq. quod, tanquam ex Media AB,
medium eft . Ita {imiliter oftendemus rectangu-

lumfub AB, & CD, quod, ex coxflr. rationale
eft, duplum effe retanguli fub AB, & FG. hoceft

retanguli fub AG, & GBj; adedque , & hocRe-
tionale efle. -
Q‘ E F.
FRO-

i
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PROPOSITIO XXXVL

Nwenire duas reftas lineas( AG, GB) poten

tia incommenfurabiles, qux faciant s & Com=

pofitam ex ipfarum quadratis Medium , & reftas.

guilum [ub ipfis contentum , Medium , incommen~
Jurabilegre compofito ex ipfarum quadratis .

Reperiantur, 33. 10.du» medie AB, CD,
quz Medium contineant , potentia tantim com-
menfurabiles , itaut AB plus pofit,quam CD qua~
drato linez {ibi long.incomm. & reliqua fiant , u¢
in 34 b#jus 3 Dico faltum.

Quipp¢ erunt fimiliter AG, GB potentia fibs:
incommentfurabiles , fimiliterque , %z prigs , coms
pofitum AGq. pl. GBgq. Medium erit. Itd pariter
oftendemus, reétangulum fub AB, CD, quod, ex
conftr. Mediumeft , duplum effe retanguli fub
AB, & FG, hoceft reftanguli fub AG, & GB;
adedque , & hoc Medium effe . Demum, quoniam
conflr. AB eft long.incommenf, ipfi CD, qus,
utpotd dupla ipfius CE, eft ipfilong. commenf.
idcircd, 13. 10. AB, & CE érunt fibi long. in-
commentf. atqui , #¢ in 34. baj. quantur CE, &
FG;Ergo ‘"

A (ABadCE(1.2.) | .
Zqu. he | ABq. ad ABdu&tumin CE(arprins,

Rationes &4.5.)
{ABq. ad AB duQumin FG (¢ prius
L - &2.5.)
{ ABq.ad AG duétum in GB.
P3 atqui,
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atqui, #tprins , AB, & CE funt fibilong. in-
comm. Ergo, 13. 10.etiam ABg. incommenfura-
bile eft rectangulo fub AG, & GB.
) : Q._E. F

SCHOL. Invenire duas Medias. longitzdi-
we , & potentiaincommenfurabiles .

Sume, #tinpracedenti , reCtam AB qux
poflit compofitum AGq. pl. GBq. fitque hoc com-
pofitum Medium , & rectangulum fub AG, & GB
fit quoque medium , & incommenf.ipfi AGq. pl.
GBg. fumaturque media proportionalis inter AG,
& GB, nimirum linea potens hoc re€tangulum;di-
co faétum. Nam {: linea potens compofitum AGg-
pl- GBq. effet commenfurabilis potentia line po-
tenti re€tangulum fub AG, & GB; effent fibi com-
‘menfurabilia compofitum ex quadratis , & retan-
gulun, contra cosflr. Ergo he duw reét= , poten-
tesmedia, medi® funt , & fibi pot. incommentf.

Q_E F
LEMMATA.

" 1. LEMMA ( ad 39. bzjus). Quod fub linea
rationali ( AB ) & irrationali ( BC ) continetur
re€tangulum ( BD ), eft Irrationale .

Nam fi effet rationale , faceret, 21.10.2d
rationalem AB applicatum, latitudinem BC ratio-
nalem , contr. byp..

2. LEMM.(ad 43.bnjus).Sireta( AB )
fecetur ®qualiter (in C) & inzqualiter (inD )
atque tum aliter dividatur ingqualiter (in E ) pro-
pilts punéto bifeétionis Dico
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Dico 1. AEB majus efle , quam ADB. Nam,
- 2. AEBzquaturipfi CBq. minds CEq.ficuti
ADB ®quatur ipfi CBq. mwinds CDq.atqui CDgq.
majus eft , qudm CEq. Ergo AEB majus eft, quim
ADB. 3 Eo D. : ‘
Dico 2.Effe ADq. pl. DBg. majus, quim
AEq. pl. EBq. Nam, 4. 2. compofitum ADq. ph
DBq. pl. 2 ADB ®quatur ipfi ABq. Cuizquatut
compofitum AEq. pl. EBq. pl. 2 AEB. atqui, ¢
prias, 2° AEB maj. funt, qudm 2 ADB. Ergo
compofitum ADg. pl. DBq. majus eft quam AEq.
pl. EBq. Q. _E D.
Dico 3. Exceflum quo Compofitum ADg.
pl DBq. fupcrat Compofitum AEq. pl. EBq.
equari exceffui , quo duo AEB fuperant 2 ADB.
qua quidem patent ex 4. 2.
3. LEMMA ( adproximé [equens lemma)
vide figur. prop. praecedentis .

Siretta linea ( AB ) [etta fit utcunque
( in F Yretlangulum [ub partibus conten tum eft
medsium proportionale inter earam quadrata . Item
. vettangulum fubtota , & umaparte, et mediam
proportionaleinter quadratam totiss , & qnadra-
tum ejufdem partis.,

Nam, 8. & 4.6.eft AF ad FG, ut FGad
FB; Ergo, 22.6. ¢t AFq. ad FGq. ut FGgq. ad
FBq. hoceft, 17. 6. & 7. 5. erit ABg.ad BAF. ut
BAF. sd AF. Q!'E. D.

4. LEMMA (adss. bujus).
Sit ( AD ) reflangulum , cujus anum la-
) P 4 trig
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tus ( AC) [ecétur inaqualiter (in E) ; bifetiunms-
que fit [egmentum minns (. EC in F' ) atque ad
wmajus fegmentumn ( AE ) fiat rettangulam AGE
aquale ipfi EFy. perque G, E, F; dacantur ad AB
paraliele GH, El, FK: Fiat autem quadratum
LM zquale rettangulo AH, atque ad QP pro-
duttam fat quadratum MN xggale rettangulo
Gl reciaque LOS , LT, VKS, NPT pro-
ducantar . 5

4

. Dicoprimd MS, MT eflere€tangula : nam
_ob quadratorum angulos OMQ, RMP reétos ;
erit, Schol. 15. 1. QMR refta linea; ergo, 13. 1.
anguliRMO, QMP reéti funt ; adeoque pgrata.,
MS, & MT funt retangula..
2. Hinc, 2.ax. 1. LS, & LT ®quantur , adeo-
que LN eft quadratum. .
3. Hincetiamrectangula SM, MT, EK, FD
equalia funt : Nam , quia AGE, cosfir. ®quatur
ipfi EFq, erit, 17.6. AG ad EF; ut EF ad GE,
adeoque, 1. 6. erit AHad EK, ut EK ad Gl, ac
proindé, confir. & 7. 5.erit LM ad EK, ut EK
ad MN: atquiemm. praced, eft LM ad SM,ut
SM ad MN; ergo,9.5. EK, adedque, 36.1.
- iptum FD, zquatur ipfi SM, cui ,43. 1. zquatur
dpfum MT. S ,
. 4~ Hinc, 2.ax. 1. LN =quatur toti AD.
. §. Hinc, quiaECbife€taeft in F; erunt, 16.
10. EF, FC, EC fibi long. commenfurabiies.
6. Hincdemum,fi AE, & EC fint pot. fibi
commenf; & AE plus pofiit quam EC quadrato
o ' " linem
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Jinewm fibi long. commenfurabilis ;erunt AG, GE,
AE fibi longitud. commenf: quipp¢ quart® parti
ipfius ECq. hoc eft ipfi EFq. 2quale pgrum AGE
applicatum eft, deficiens figura quadrata ; adeo-
que, 18. 10. AG, & GE, acproindé, 16. 10. AGy
GE, AE funt fibilong. commenf. Quja verd eft,
1.6. AG ad GE,ut AH ad GI;erunt, 10. 10.
etiam AH, & GJ, hoc eft LM, & MN {ibi com-
menfurabilia . Sinverd AE plus poffit , qudm EC
quadrato linez fibi long. incomment. oftendetus
: fimiliterex 19. & 1. 100 AG, GE, & AE effe
. £ibilong. incomm. atque LM, & MN effe fibi
+ incommenfurabilia , ,

GENESIS LINEARUM
IRRATIONALIUM
Per Corizpojiéionem. '
PROPOSITIO XXXVIL

. @ 1dua rationales ( AB, BC ) potentia tantiim
&Y Commenfurabiles componantur ; tota( AC )
Irrationalis eft , que vocatur Binomium .-

_ Nam, 1. 6.eft ABadBC, ut ABC,ad BCq
atque , byp; AB, & BC furnit fibi long: incommen-
furabiles ; Ergo, 10. 10. etiam BCq. elt incom-
menfurabileipfi ABC, adeoque , & duobus ABC:
fed funt alias, 4yp. fibi commenfurabilia ABq. &
BCgq. adeoque, 16. 10. ABg.pl. BCg. comnt;c_e'nfuf

Co rabile
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rabile eftipfi BCq. ; Ergo, 1. 10. ABq. pl. BCq2
incommenf. eft toti ABq. pl. BCq. pl. 2 ABG,
hoceft( 4. 2.) ipli ACq. atqui ABgq. pl. BCq. ra-
tionale eft , utpoté comment. ipli ABq. rationali;
Ergo , 10.def. 16. ACq. rationale erit ;3 atque
aded re€ta AC erit Irrationalis . -

- Q_E. D
“"PROPOSITIO XXXVIL

I due Medid ( AB, BC ) potentiatantim
\ ) Commenfurabiles tomponantar 3 qu& rationa-
te contineant ytora ( AC ) Irrationalis eft ; Voce-
Lur autem prima ex binis mediis 5 [ivéprima Bi-
mediatis. - R cL

Nam, 1. 6. et ABad BC,ut ABC ad BCq.
atque , byp. AB, & BC funt fibi long. incommen-
furabiles 3 ergo, 10. 10, etiam BCq. eft incom-
menfurabile ipfi ABC, adeoque , & duobus ABC:
fed funt alids, Ayp. fibi commenfurabilia ABq. &
BCgq.adeoque, 16. 10. ABg. pl. BCq. commen-
furabile eft ipfi BCq. Ergo, 15.10. totum ABq. |
pl. BCq. pl., 2 ABC, hoceft, 4. 2.ipfum ACq.
commenf. eft duobus ABC, adeoque, 13- 10.
& uni ABC: atqui , 4yp. ABC rationale eft; ergo,
vo. def. 10. ACgq. irrationale erit ; atque aded re-
&a AC erit irrationalis . - T

Q_E D.

PR O-
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PROPOSITIO XXXIX.
1due Medie ( AB, BC ) potentiatantim
commenfurabiles componantar ; qsuc medium
contineant stota( AC ) Irrationalis eft i Vocetar
ausen’ fecunda Bimedialis . o
.- Ad expofitam rationalem DE appliceturre-
&Qangulum DF =®quale ipfi ACq. & re€tangulum
DG =quale ipfis ABq. pl. BCq. erit, 4.2.&3.
ax. 1. HF zquale 2 ABC. Quoniam ergo , Hyp.
ABg. & BCgq. funt fibi commenfurabilia; erit , 16.
10. ABq. commenfurabile toti ABq. pl. BCq. hoc
eftipi DG; atqui ABq.4yp.medium eft; ergo,
24. 10. DG medium erit : It3 etiam, quoniam,byp.

- ABC Mediumeft ; erit, 24-.10. etiam medium
-~ ejus duplum ,nempé 2 ABC, hoceft, #tprius,
- HF. Quia ergo Media DG, & HF applicantur od
~tationalem DE; idcircd , 23. 10. eorum latitudi-

nes EG, GF, erunt rationales; & long. incom-

- men{ ipfi DE. Rurfus , quoniam, 1. 6. eft AB
- 3d BC, ut ABq. ad ABC: atque,, byp. AB, & BE
. funt fibi long. incommenfurabiles 3 erunt etiam,

e T

10. 10. fibi incommenfiirabilia ABq. & ABC:
atqui, uz prixs , ABq. commenf. eftipfi DG, uti
& ABC ipfius duplo HF; ergo, 13. Jo. incom~
menfurabilia fibi erunt DG, & HF ; adeoque
etiam, 10. 10. EG, & GF; quipp?, 1. 6.et DG
adHF, ut EG ad GF; Atqui, &2 prius , EG, & GF,
funt rationales ; ergo,, 37. 10.tota EF Irrationa-
liseRt ; adeoque , 1. e, préced. totum DF,
utpote
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utpot? contentum fub rationali DE, & Irrationali
EF eftirrationale; ac proindd reéta AC,ipfum
potens, eft Irrationalis. ~ Q._E. D.

PROPOSITIO XXXX

I dacretia livee (AB, BC) potentia incoma
Y menfurabiles componantar, que faciant com-
pofitum quidem ex lpfavnm quadratis ratiosale_.,
quod autem Jub ipfis continetur, Medisum ;5 tota re~
&2 (AC) Irrationalis efts Vocetur astews Major.
. '~ Quoniam, byp. ABC medium eft; ergo,
cor.24. 1. etiam ejus duplum’, hoc eft, 2 ABC
medium erit, adeoque irrationale, ‘atqui, byp.
ABgq. pl. BCq. eft rationale 3 Ergo, 10.d¢f.10.
totum ABq. pk BCq. incommenf. eft ipfis,
¢ ABC;adedque, 1%.10.totum compofitum ABq.
pl-BCq.pl. 2 ABC, hoc eft, 4.2. ipfum ACq. in-
commenfurabileeftipfi ABq. pl. BCq. quod, #¢
prids ,eft ratlonale’; ac proindd, ro. def. 10.ACq.
eft irrationale,, adeoque re€ta AC ipfum potens
eft Irrationalis . Q_E D

PROPOSITIO XXXXL

1dac reie linea (AB, BG) potentia incom-

A ) menfurabiles componantur, gue faciant com-

Pofitam quidem ex ipffrozm quagrati.r wiedinne,

quod autem [nb ipfis continetar , Rationale 5 totas

réfta linea (AC) Irrationalis erit 3 vocetur autes
vationale, ac medium potens . ‘
€ e ’ . Nam’
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Nam, ut prids oftenfum eft, totum ABgq. pk
CBq. quod, byp. Medium eft, ac proinde irra-

‘tionale, incommenfurabile eftuni ABC, quod,

Hyp- Rationaleeft ; atqui,byp. & 16.10. ABq.
commenf. eft toti ABq. pl. BCq. quod, #¢ priss
incommenf. eftuni ABC, quod, 16. 1. commenf.
eft duobus ABC , qu=, Ayp. fimul fumpta Ratio»
nale conftituunt ; Ergo,17.10. & 11. d¢f-10.ACq.
eft Irrationale, adeoque AC Irrationalis erit . *

PRQPQASITIO XXXXII

1daz retizlinee (AB, BC) potentiaincom-
menfurabiles componantar , que faciant &
compofitum ex ipfarnm quadratis Medizm, @ quod
Jub ipfis continetur , Medium , incommenfurabile-
que compofizo ex quadratis ipfaram 3 tota yéfia K-
nea (AQC) Irvationalis eft ; Vacetur qutem biga.s
media potens . o :

Ad expofitam rationalem DE applicetur
re€tangulum DF zquale ipfi ACq & reélan-
gulum DG =qualeipfis ABq. pl. BCq. erit, %
2- & 3. ax. 1. HF =quale 2 ABC. Quoniamc,
ergo tam ABg. pl. BCq. hoc eft DG , quam
2 ABC , hoc eft HF, Medium eft ; Si applicentur
ad DE rationalem; facient, 23.10. latitudines
EG, GF rationales, & long. incommenfurabiles
ipfi DE. Rurfus, quoniam, 4yp. DG eft incom-
menfurabileipii HF ,& 1.6.eft DG ad HF, ut
EC ad GE ; erunt, 10. 1o. etiam EG , GF
-fibi longit. incommenfurabiles ,.qu® tafmeu..

: unt

-
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funt oftenfx rationales ; adeoque fibi faltem,
pot. commenfurabiles ;. Ergo,37.10, tota EF eft
Irrationalis ; adeoque, 1./em.praced. re€tangulum
DF contentum fub rationali DE, & irrationali
EF, eft irrationale; adeoque ACqg. quod ipfi DF
sequatur , eft irrationale , ac proinde reéta AC,
qua ipfum potefl, ¢ft Irrationalis. Q. E. D.

DE SECTIONE LINEARUM
IRRATIONALIUM,
- Genitarum per compofitionem .
- PROPOSITIO XXXXIIL

Inominam (AB) od unum damtaxat pun-

Etum dividitar in nomina.
~ 7 Secetur, fj fieri poteft , Binomium AB tam
inc C , quam in ‘D : ergo utrobique fecabitur
inzqualiter; fiquidem, 37.10.nomina AC, & CB
funt "fibi long. incommenfurabilia , ficuti & ipfas
AD, DB : atqui, 4.2. totum ACq. pl. BCq.pl.
2 ACB zquatur ipfi ABq.cui gquatiir totum ADg.
pl. DBq. pl. 2 ADB ; Ergo, 2. lemm.praced. excef-
fus, quoquadrata ACgq. pl. CBq. minora funt
quadratis ADq. pl. DBq. @quatur exceffui,quo
reétangula 2 ADB minorafunt , quam 2 ACB:
Quoniam verd quadratorum exceflus rationalis
eft (nam, 39.10. iplie AC, CB, AD, DB ra-
tionales efie debent , adeoque & rationaliaipfas

ACq.




Eiser Decimus. 239

A Cq. CBq. ADq. DBq. ac proindé etiam rationa-
liaipfa ACq pl.CBq. & ADq.pl DBg.: ratio-
nale verd fuperat rationale rationali ; ) ergo etiam
exceflus reétangulorum eflet rationalis § quod fie-
i nequit; fiquidem, 37.10.tam AC, & CB,
- quam AB, & DB funt fibi long. incommenf.
. adeoqne, 22.10, tam ACB, quim ADB Me-
dium eft; Medium verd , 27.10, non fuperat me-
. dium rationali. Ergo Binomium ad unum dum-
taxat punétum dividitur in nomina .

¢ %Ez Dx
* PROPOSITIO. XXXXIV, .

Imedialis prima (AB) ad unum dumtaxas
panttam (Q) dividitar in nomina .

" Puta“AB dividi in alia nomina AD, DB:
Quoniam ergo, 38.10- quadrata ACq. pl. CBq.
uti& ADgq. pl. DBq. {unt media , & reétangula
ACB, ADB, adeoque, & ipforumdupla 2 ACB,
2 ADB funtrationalia, ac proind¢ eorum excef-
fus cft rationalis , atque , zpriss, exceflus quo
2 ADB minora funt,quim 2 ACB, ®quatur ex-
ceffui, quo ACgq. pl. .CBq. minora funt, quam
ADq. pl. DBq. ergoeflet etiam rationalis excef-
fus quadratorum . Quod, 27.10. fieri nequit. Er-
go Bimedialis prima ad unum dumtaxat punétum,

&C. Q— Eo D» :

PRO-
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PROPOSITIO XXXXV.
Imedialis fecanda ( AB ) ad anams dumtaxa

punttam dividitar in nomina .

Puta AB dividiin alia nomina AD, DB: t
atque ad expofitam ratiomalem EF fiat reftao§
gulum EG =quale toti ABq. & fiat EH =qus
leipfi ACq.pl. CBq.atquetum fiat EK sequale
ipfis ADq. pl. DBq.ergo, 4.2. zqabuntur 2 ACB,
& IG,uti & 2 ADB, & LG . Quoniam ergo, 39
10.ACq. & CBgq.funt media;erit, 16. & 24. 10
etiam Medium totum ACgq.pl. CBg. hoc eft EH;
€rgo, 23.10. latitudo FH erit rationalis, & long
incommenfurabilis ipfi EF ; Ita etiam, 39. ro. re-
&tangulum ACB medium eft, adeoque , 24.10
medium etiam eft ejus duplum , nempé 2 ACB,
hoceft IG, ac proind?, 23. 10. ipfa etiam HGeft |
rationalis, & long. incommenf. ipfi EF. Atqui, !
1.6.eft EH ad 1G , ut FH ad HG, dtque,,
EH, & IG funt fibi incommenfurabilias(nam,
39.10. AC, & CB funt fibi long.incommen(.at-
que, 1.6, eft AC ad CB, ut ACq.ad ACB,
adeoque 10.10. ACq. & ACB funt fibi etiam.
incommenfurabilia ; at verd, 39.10. AC, & CB
funt fibi faltem pot. commeniurabiles, adeoque
CBq. cammenfurabile eftipfi ACq- ac proindd,
16. 10. totum ACgq. pl. CBq. commenf: eft uni
ACq. cui, wt prius , eft incommenf. ipfum ACB,
adeoque etiam ipfius duplum , nempeé 2 ACB ;ac
proindé ACq.pl.CBq. & 2 ACB, nimirun;cl;H,

: &

4 P . e ph e
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& IG funt fibi incommenfurabilia) Ergo,10.10.
FH ,& HG, -que funt oftenf® rationales, funt
- fibi long. incomment. adeoque, 37.10. FH. pl.
BG, erit Binomium : fimilique ratione FK pl. KG .
erit Binomium . Quod, 43.10. fieri nequit. Ergo
Bimedialis fecunda ad unum dumtaxat punétum,
&c. Q_ E. D. .

PROPOSITIO XXXXVL

Ajor (AB) adunam damtaxat puntinm

. (C) dividitur in nomina . ‘

Dividatur, fi fieri poteft, AR in alianomi-

na AD,DB:ergo,40.10.tam 2 ACB , quim

2 ADB erunt media, atq; tam ACq.pl. CBgq.quam

ADq. pl. DBq. erunt rationalia ; adeoque ,utin.

43-& 44.hujus oftenfum eft, exceffus,quo 2 ADB

majora funt, qudm 2 ACB, erit rationalis : quod,
2%.10. fieri nequit . :

PROPOSITIO XXXXVIL

Arionale, ac Medium potens (AB) ad unam.
drmtaxat pantium(C)dividitur in nomina.
Dic,inalia nomina AD, DB divifum efle;
_ergos41.10. tam ADq.pl. DBq. quim ACq. pl.
© CBgq. funt media, atque re€tangula ACB, ADB
* funt rationalia; @quatur verd , at priis , exceflus
r¢&tangulorum exceffui quadratorum; Erge etiam
. quadratorum exceffus effet rationalis : quod,, 27.
: 1 fieri nequit . o
: A Q. PRO-
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PROPOSITIO XXXXVIIL

Inamedia patens ( AB ) ad unum dumtaxat

puntlam (C) dividitur in somina.

Dividatur, fi f. p. etiam in D: atque ad exp,
rationalem EF fiat reftangulum EG 2quale ipfi
ABgq. & fiat EH =quale ipfis ACq. pl. CBq. & fiat
| EK =quale ipfis ADg. pl. DBq.' Quoniam ergo,
| 42. 10. ACq. pl. CBq.fivé EH,eft medium ; erit,
23. 10. latitudo FH rationalis ; item quia , 42, 10.
2 ACB, hoceft (4.2.&3.ax.1.) IG eft me-
dium ; erit, 23.10. etism HG rationalis : quia
€rgo, 42. 10. ACq.pl. CBq. & ACB funt fibi
incommenfurabilia ; erunt etiam fibi incommenf,
ACq.pl. CBq. & 2 ACB, hoceft, conflr. EH,
& 1G:atqui, 1. 6. eft EH ad 1G,ut FH ad HG;
ergo, jo. jo. etiam FH, & HG fibi incommen-
furabiles , qua tamen funt oftenf rationales;
ergo , 37, 10. FHG eft Binomium , eodemque
modo oftendetur , efle Binomiumipfum FKG,
contra 43. hujus . Ergo bina media potens , &c.

. E. D

DEFINITIONES

Secundx.

Xpofita Rationali , & que ex binis momini-

. bus , divifain nomina , cujus majus nomen

© phuspoffit quim mivus  quadratp yoe lines (b
bongitudine commenfarabilis . 1. Si-
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1. Siquidem majus nomen expofitz Rationa-
li commegfurabile fit longitudine ; Vocetur tota
ex binis rominibus prima . ,

2. Siverd minus nomen expofitz Rationali
longitudine fit commenfurabile ; Vocetur ex bi-
nis nominibus fecunda. . _ .

. 3. Quod fi neutrum ipforum nominum fit
longitudine commenfurabile expofitz Rationali ;
Vocetur ex binis nominibus tertia.

Rurfusfi majus nomenplus poffit , quam mi-
n%us 5 quobraeretia lince /z}zi longitudine incom-
menfarabilis , o - .

4. Siquidem majus nomen expofitz Ratio-
nalt commenfurabile it longitudine ; Vocetur ex
binis naminibus quarta . BN

5. Siverdminus nomen ; Vocetur quinta .

6. 'Qudd fi neutrum ipforum nominum, Vo-
‘cetur fexta .

" INVENTIO BINOMIORUM
PROPOSITIO XXXXIX.
Nveﬂ}}e ex biwis nominibus primam ( EG ).

Sume , 3. Jemm. ad 28. 10. duos numeros
quadratos AB, CB,quorum exceflus AC non fit
quadratus , & exponatur quepiam D rationalis
cui fumatur .queecunque long. commenfurabilis,
EF, queproiad?, 6. def. 10. erit rationalis : Tum,
3> lernm. ﬂd—l 1. 10, fiat ut AB,.ad AC, itd EFq.ad

— Q' 2 FGq.
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FGgq. ; dico, EG efle primum Binomium .

Nam, conflr. & 6.10.EFq. & FGq. funt fibi
commenfurabilia; ergo etiam ipfez EF, & FG fal-
tem pot. commenf. erunt : atqui , #¢ prisis, EF eft
rationalis; ergo & FG rationalis erit . Quia.
verd , conflr. eft EFq.'ad FGq.ut AB-ad 'AC,
que nonfunt,ut num. quadr. ad quadr. ; ided, 9.
to.ipfe EF, FG,que funt oftenfe rationales,
funt fibi long. incommenfurabiles ; adeoque , 37.
1o.tota EG eft Binomium . Dico'autem, eam.,
efte primam ex Binomjis ; QuonidM énim,cosflr.
eft AB ad AC, utEFq.ad FGq. & AB ma-
joreft,quim AC; erit etiam,14.5. EFq. majus ¢
quim FGq., ut puts quadrato linee H. Sed
quia eft AB ad AC, ut EFq. ad FGq., erit,
ccpvert. EFq.ad Hq., ut AB ad UB,num.qua-
dr. ad quadr.; ergo, 9.10. EF, & H funt fibi
long. commenfurabiles : atqui , #2 priss, EF ma.
jus Binomii nomen, eft long. commenfurabile ex-
pofit rationali D ergo, 1.def. ex fecandis ,EG
eft primum Binomium., Q. _E. F.

PROPOSITIO L.

T Nvenire (EG) fecundam ex binis nomini-
bus . : : .
Sume, 3. lemm.ad 28.10.duos numeros quas
dratos AB, CB, quorumexceflus AC smonfit |
quadratus , & exponatur quapiam -D. rationalis,
cui fumatur quacunque long. commenfnrabilis
FG, qua proindd, 6. def.10. erit Rationalis : tumy,
" | 3demm.
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3JJemm.ad 11.10. fiat,ut AC ad AB,itd FGq.
ad EFq. Dico,EG effe fecundum Binomium.

Nam, confir. & 6. 10. FGq. & EFq. funt
fibi commenfurabilia, ergo etiamipf® FG,& EF
faltem pot.commenfurabiles erunt,atqui, ¢ prifis,
FG eft rationalis, ergo & EF rationalis erit.
Quia verd, confir.eft FGq.ad EFg. ut AC nu~
merus non quadratusad AB quadratum; ided,9.
10.ipf@ GF, & EF, qua funt oftenfe rationa-
Jes, funt fibi long. incommenfurabiles ; adeoque,
37.1o.tota EG eft Binomium. Dico autem,eam

-effe fecundum ex Binomiis : Quoniam enins,

confir. & invert.eft AB ad AC, ut EFq. ad
FGq. & AB maj. eft, quam AC ;erit etiam,14,
5. EFq. majus qudim FGgq. ut putaquadrato li-

nee H. Sed quiaeft, &t prids, AB. ad AC, ut

EFq. ad FGq. erit, comverr. EFq. ad Hq. ut
AB ad CB,numerus quadratusad quadratum;
Ergo, g.10. EF, & H funt fibi long. commen-
furabiles : atqui, #¢offendimus, GF, mimus Bi.

-nomii nomen,eft long. commenf. expofite ratio-
-nali D;- ergo, ¢.defeex fecandis , EG eft fecun-

dum Binomium .

%E' Fl
PROPOSITIO LL

Nuwenire (EG ) tertiam ex binis sominini-
bus. ' : .
Sume,3.Jemm. ad 28.16.duos numeros quadra-

- to8 I,\B’,Cﬁ,qum'um exceflus AC nonfit qua-

Q_ 3 dﬂj N
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dratus:tii fumatur I numerus non gnadratus,pro-
ximé major, qudm CB, nempe unitate , vel bina-
rio, & exponatur quepiam D Rationalis, atque
Jemm.ad 1110, fiatut 1 ad AB, itd Dq. ad
Fq. & ut AB, ad AG, ita EFq.ad GFg. Ergo. 6.
10. erunt fibi commeniurabilia Dg. & EFq. &
GFgq. at verd , 9. to. ipfe linee D, & EF, uti&
ipfe EF, & FGerunt fibi pot. tantiim commenf.
atqui EF, ut pot¢ ipfi D expofite Rationali com-
menfurabilis , eft Rationalis ; ergo etiam FG ra-
tionalis erit ; adebque , 37. 10. tota EG eft Bino-
mium . Dico autem, eam efle tertiam ex Binomiis.
Nam, conflr. eft Dg.ad EFq.ut 1ad AB,& EFq.
ad GFq.ut AB ad AC; ergoeft, ex zquo ordis.
Dq.ad GFq. ut I ad AC, quinon funtut aum.
xquadr.ad quadr. adeoque, 9. 10.linez D, & GF
funt fibi long. incomm. Atqui, #tprius, eft AB
ad AC,ut EFq. ad GFq. & AB maj.eft, quim
AC;ergo; 14 5. EFg. maj. eft, quim GFq, ut-
poté quadrato linew H. Ceterdm, wt prius ,eft
ABad AC, ut EFq. ad GFq.ergo, eft, comven.
-EFq. ad Hq. ut AB ad CB,num. quadr. ad quadr.
Ergo, 9. 10. EF, & H funt fibi long. comm. At-
qui , #tpriys , neutrum Binomiinominum EF,
GF eftlong. comm. ipfi D ergo, 3. def. ex fecun-

dis , EG eft tertium Binomium .. -

Q-_Ev F.
PROPOSITIO LIL °

Nwenive (EG ) gnartam €x h‘m’i 0a£§i§iba: .
-
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Sume , §./emm. ad 28. 10. quemvis nume-
rum quadratum AB, quem dividein AC, CB
non quadratos , & exponatur quapiam D rationa-
lis , cui fumatur refta quzcunque longitudine
commenfurabilis EF, qux proind¢ , 6. def. 10.
eritrationalis ¢ tum, 3./ mm.ad 11.10.fiat ,ut
AB ad AG, ita EFq. ad FGq. Dico, EG effe quar-
tum Binomium . ,
~ Nam , retexendo ordinem preced. demon-
ftrationum ,erit EFg. majus quam FGq. ut puts
quadrato linex H. atque fimiliter, convertendo-,
erit EF, ad Hq.ut AB ad CB, qui, conflr. non
funt , ut num.quadr. ad quadr. adeoque,, g. 10.
EF, & H funt fibi long. incommenfurabiles: atqui,
coxflr. EF , majus Binomii nomen,eft long. com-
menfurabile expofit rationali D; ergo, 4. def. 10.
ex fecandis , EG eft quartum Binomium. ‘

Q_E. F
PROPOSITIO LIL
Noenire (EG ) quintam ex binis nomivibas .
Sume,s. leézm. ad 28. 10. quémvis‘ nume-

rum quadratum. AB, cujus fegmenta AC, CB
non fint numeri quadrati , & exponatur quzpiam

D rationalis ;. cui fumatur quacunque long. com-

menfurabilis FG, qua proind , 6. def. 10. erit ra-
tionalis : tum, 3. Jemm.ad 11. s0.fiat ,ut AC ad
AB,itd FGq. ad EFq. Dico, EG efle quintum

Binomium . _
: Q 4 Nam,
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Nam, ut in §0. hujus , oftendetur, EG effe
Binomium : fed quia, confir. & invers. eft ABad
AC, ut EFg. ad FGq. & AB major eft, quam
AC;ergo , 14. 5. EFq.maj. eft qudm FGq. ut pu-
ta-quadrato line® H. Rutfus , quoniam, #z prius,
et EFq.ad FGq. ut ABad AC;ided, corverr.
erit EFq. ad Hq.ut AB ad CB,quinonfunt,ut
num. quadr. ad quadr. adeoque , 9. 10. EF, & H,
funt fibi long. incommenfurabiles: atqui, 2t prizs,
minus Binomii nomen FG eft long. commenfura-
bile expofita rationali D ; ergo, 5. def. ex fecun-
disy EG eft quintum Binomium '

Q_E. F
PROPOSITIO LIV.
Nuenire ( EG ) fextam ex binis nominibus.

Sume utcunque numeros AC, CB primos
inter fe, itautcompofitus ex ipfis non {it quadra-
tus , tum fume quemvis numerum 1 quadratum,
-& exponatur quepiam D rationalis , -atque, 3.
Jem. ad 11. 10.fiat ,ut 1 ad AB,itd Dq.ad EFq.
-atque ,ut AB ad AC, itd EFq.ad GFq.atque, ut
fattumeftin. 1. hujus ; oftendetur,totam EG
«effe Binomium : Dico autem , eam efle fextam ex
-Binomiis ; nam , con/t. eft Dq. ad° EFq. ut I ad
AB & EFq. ad GFgq. ut AB ad AC;ergo ef,
+ex &quo ordin.Dq. ad GFq. ut 1 ad AC, quinon
Adung, ut num. quadr. ad quadr. adeoque , 9. 1o
linex D, & GF funt fibi longitud. incommenfu-

. , rabi-
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rabiles : atqui, #z prias , elt ABad AC,ut EFq.
ad GFq.& AB major eft, quam AC; ergo, 14.
5. EFq. majuseft , quam GFq. ut puta quadrato
line H. Porrd erat AB ad AC, ut EFg. ad
GFgq.ergo, convert. cft EFq. ad Hg. ut ABad
CB, qui non funt , ut num. quadr. ad quadr. Ergo,
9. 10. EF, & H funt fibi long. incommenfurabi-
les : atqui, 42 prizs , neutrum Binomii nominum
EF, GF eftlong. commenfurabile expofite ratio-
nali D; Ergo, 6. def.ex fecundis , EG eft fex-
tum Binomium. Q_ E. F.

DE IRRATIONALIBUS,
Ql:lf poffunt fpatia contenta fub rationali,
_ & fingalis Binomiis . _

PROPOSITIO LV.

1 fpatiam ( AD ) contineatar fub Rationali

AB )& primo Binomio ( AE pl. EC )3

recialinea (OP ) [patium potens , Irrationalis eff,
que vocaiur Binomium.

Siquidem adhibito §.lemm. praced.linea OP
poteft fpatium AD, atque , Hyp. & def.trium
priorum Binomioram , AE plus poteft quam EC
quadrato line® fibi long. commenfurabilis , tam
in hac propof. quam in’ duabus fequentibus; ergo,
cit. bemm. erunt AG, GE, AE fibi long. com-
menfurabiles : atqui , hyp. & 1. def. ex fecandis,
AE eft Rationalis long. commenf{urabilis Ratio-

- nzb
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nali AB, ergo,Schol. 12. 10. AG & GE funt
‘Rationales , long. commenfurabiles ipi AB;
adeoque, 20. 10.reftangula AH, & GI, hoc eft
OMg. & MPgq. funt Rationalia, ac proind? refix
OM & MP {funt Rationales: atqui, 4yp. & 37.
10. AE, & EGC funt fibi pot. tantiim commenf. ;
ergo, cit.-lemm. OM, & MP erunt {ibi potentia
tantdm comment. ; adeoque OP eft Binomium-

Q_E D.
PROPOSITIO LVL

1 Spatiwm ( AD ) contineatar [ub Rationali

(AB) & fecundo binomio ( AEpl. EC );
recta linea (OF ) [patium poters , Irrationalis oft,
gue vocatur Bimedialis prima.

Nam , adhibito eodem lemm. re€ta OP po-
teft fpatium AD, atque AG, GE, AE funt fibi
long. commenfurabiles , at verd eadem AE eft
pot. tantiim commenf. ipfi EC, qua, &yp. & 3.
def. ex [ecundis , eft rationalis long. commentfura-
bilis ipfi rationali AB; ergo , Schol. 12.10.AG,
& GE funt rationales pot. tantdm commenf. ipfi
AB; adeoque , 22. 10. reftangula AH, GI, hoc
eft OMq. MPq. funt media ; ergo & reéte OM,
MP funt medie : atqui , 4yp. & 38. ro. AE, &
EC funtfibi pot. tantim commenf. ergo , cit.
lemm. OM, & MP funt etiam fibi pot. tantim
cammenfurabiles : Sed, & continentrationale
(Nam EF eft, long. comm,ipfi EC , cujuseft
dimidia, & EC , #tprias , eftlong..comment

ratio-
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! rationali AB, adeoque ; 20. 10. EK , hoceft
. SMfive OMP ceftrationale ) ,efgo, 38. 10. OP
" eft prima Bimedialis . Q_E D.

PROPOSITIO LVIL  ,

3 I fpatinm ( AD ) contineatar fub rationali
* A (AB) & tertio Binomio ( AE pi. EC );
recta linea OP [patium potens , Irrationalis eft,
. qu& vocatur Bimedialis fecands. - _
1’ Nam, adhibito eodem lemm. refta OP po-
~ teft fpatium AD, atque AG, GE, AE funt {ibi
" long. commenfurabiles , at verd, byp. & 3.defs
- ex fecundis , eadem AE eft pot. tantim comment.
“ iph AB rationali; ergo, Schol 12.10. AG, &
. GE funt rationales pot. tantim commenf. ipl
@ AB; adeoque,22. 10. Te€tangula AH, GI, hoc eft
. OMg. MPq. funtmedia ; ergo & reftx OM,
MP funt mediw : atqui, Hyp. & 39.10. AE &
EC funt pot. tamdm commenf. ; ergo, cit. lemiis.
OM, & MP funt etiam fibi pot. tantiim com-
menfurabiles : fed & medium continent :( Nam
EF eft long. comment. ipfi EC cujus eft dimidis,
& EC, byp. & 3.def. ex fecundis,eft pot. tantdm
commenf. rationali AB, adedque , 22.10. EK
hoc eft SM, fivé OMP eft medium ) ; ergo.,
39- 10, OP eft fecunda Bimedialis.

CQUE Dt

PRO-
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PROPOSITIO LVIL

1 [patium ( AD ) contineatar [ub ratiouk

( AB) & quarto binomio ( AE pl. EC);
veuea linea OP [patium potens o Irrationaliss)
que vocatar Major . '

Quiippe~, adhibito eodem femm. refa OF
poteft fpativm AD, & quoniam , byp. & df
trium pofleriortm Binom. , tam hic quamin du
bus (equentibus AE plus potéft quim EC que
drato line {ibi long. incommenfurabilis ; idcircd,
<it. bemsm. erunt AG, GE fibi long. incommex
furabiles: atqui, 1.6.et AG ad GE, ut AH«
Gl; ergo ; 10.10. AH, & GI, hoc eft ONg
& MPq. erunt fibi incommenfurabilia, adeoq:
OM, & MP erunt fibi pot. incomment., atgui
Hyp. &' 4. def.ex fecandis,AE eft rationalis long
comment. rationali AB 3 ergo,zo. io. Al, b
eft OMq. pl. MPq. eft rationale : fed &iple
‘OM, {MP continent medium( Nam EF eftlorg
comment. ipfi EC rationali , cujus eft dimids,
& EC, byp. & 4. def. ex fecundis,eft pot. untin
comment. rationali AB, adeoque, 22.10.

hoceft SM, five OMP eft medium ) ergo 4 |°

10. OP eft Major.  Q.E. D.
" PROPOSITIO LIX

S 1patinm ( AD ) contineatur[ub ratimth
(AB ) & quisto binomio ( AE pl. Eg )i
’ reds

g
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refia linea’ OP, [patium potens , Irrationalis ¢f},
qu& vocarur Rativnale ac mediuni potens . »

Siquidem: ,.ut in. pracedeati , refta. OP
poteft fpatium ‘AD, & AG, GE funt fibi-long.
incommenf, , atqui , 1. 6.eft AG ad GE, ut
AH ad G, ergo, 10. 10. AH. & Gl, hogeft
OMq. & MPq. funt fibi incommenf. adeoque
OM, & MP f{unt fibi pot. incommenf. atqui,
byp. & §. def, ex [ecandis , AE eft rationalis
long.incomment, ipfi AB; ergo , 22.10. Al,
hoceft OMq. pl. MPq. eft medium : fed & ipfa
OM, & MP continent.rationale ( Nam EF ¢ft
long, commenf. ipfi EC, cujus eft dimidia , &
EC, byp. & 5, def. ex fecundiselt long. comment,
rationali AB, adeoque , 20. 10. EK, hoceft
SM, fivé¢ OMP eftrationale ); ergo, 41. 10. OP
eft Irrationalis, qué rationale , ac medium poteft,

Q_E’ Dv
PROPOSITIO IX.

S Ifpatinm ( AD ) contiveatnr fub rationals
(AB)Y & [exrobinomio ( AEph. EC )3re-
ttulinea ( OP ) fpatizm potens , Irrationalis eff,
quevocatur Bivamedia potews . )
Qui pp , #t prixs,re€ta OP poteft fpatiom
AD, atque AG, & GE funt fibi long. incom-
menf. :atqui, 1.6. eft AG ad GE, yt AH ad
GI; ergo, 10. 10. AH, & GI, hoceft OMq. &
MPq. erunt fibi incommenfurabilia , adeoque
OM, & MP ecrunt fibi pet, incomment. :bacqui,
. : b
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hyp. & 6. def. ex [ecyndis , AE eft-rationalis
long. incommenf. ipfi AB; ergo , 22.-10. Al,
hoc eft OMgq. pl.- MPg. eft ‘pedium : fed &
ipfz OM , & MP continent medium ( Nam
EF -eftlong. commenf. ipfi EC cujus eft dimi-
dia , & EC, 4yp. & 6. def. ex fecandis eft long.
incommen{. rationak ‘AB , adeoque , 22. 10.
EK, hoceft SM, fivé OMP eft mediam;) ergo,
42. 10. OP eft Irrationalis , qu@ bina medis

poteft. - "Q_E D
LEMMA:

St Ad fex proxime Jeqaentes
~ Sitreéta AB inzqualiterfeétain G, fitque |
AC majus fegmentum, & cuivis DE. applicen-
tur reftangula DF; 'DH, IK #qualiaiplis ABq.
ACq. CBq. fitque L.G bifefta mqualiter in My
ducaturque MN ' parallela ad GF. '
. Dico 1. Reétang. ACB, & LN, vel MF
#quari fibi mutud . Quoniam enim, 4. 2. ABg
zquatur toti ACq." pl. CBq. pl. 2 ACB, atque,
eonflr. ACq. iphi DH , uti & CBq. ipfi KK
@quatur ; quabuntur, 3. ax. 1. etiam 2 ACB,
& LF, sdeoque unum ACB , & LN, quod,
conftr. ipfius LF eft dimidium .
¢ "Dico 2. Majorem effe DL, quam LG ;
nam DK, hoc eft ACq. pl. CBq. msjus eft,
quim LF, fivd'2 ACB ( fiquidem feéta AB
®qualiter in Z; ‘erint , 2. Jewm. ad 3 huje
' 2 AZB
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: 2 AZB majora quim 2 ACB, atque ACq. pl.
. CBq.majora funt, qudm 2 AZB, fivé quam AZq.
. pl ZBq. ) Ergo,chm fit, 1. 6. DK ad LF, ut
. DLad (}.G; erit, 14. 5. DL major, quim LG.
e Dico 3. Si AC, & CB fint fibi pot. com-
= menf.: fore, 16. 10. ACq. & CBq.& DK, hoc
. eft ACq. pl. CBq. fibi commenfurabilia.
; Dico 4.fore DL, & LG long. fibi incom-
., menf. Nam, 1.6.eft AC ad CB, ut ACq. ad
ACB. Sed, byp. AC, & CB funt fibi longit. inv
comm., ergo erunt , 10. 10. etiam fibi incommenf.
ACq. & ACB: atqui, byp. AC, & CB funt fibi
pot. commenf. adeoque’ ACq. & CBg. funt fibi
commenl. a¢ proind?, 16,10, ACq. pl..CB eft
comm. :ipfi ACq. cui , #tprius , eft incomm.
jpfum ACB, cuifunt commenf, 2 ACB;: ergo s
13- 10. ACq. pl. CBg. & 2 ACB, hoceft DK,
& LF funt fibi incomm. adeoque -, 1. 6, & 10.
10.,etiam DL, & LG. . o
Dico §. DL maj.effe , quam LG quadra-

" to Imea fibi long. comment. Nam, 1. 6. eft ACg.
ad ACB,.ut ACB ad CBq. hoceft, 7.5. Ui
ad LN, ut LN ad IK; hoceft,1.6. DI ad LM,
ut LMad'1L; ergo, 17. 6. DIL, & LMgq. zquan-
tur ; atqui , Ayp. funt fibi comm. ACq.:& CBaq.
hocieft' DH, & IK, ac proinde , 1. 6 &10.100
etiam DI, & IL; ergo, 18: oo DL major erit,
quam LG quadrato lines fibi long. comment. .

- Sin AC, & CB ponantur fibi pot.incom-
menf. oftendetur , 19.10. DL maj. efle , quam
1G quadr. linex fibi long. incommen(.

-. QUAS-
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QUASNAM LATITUDINES

Eﬁriam guadrata primaram fex Irra-
tionalium , applicataad Rasionale .

PROPOSITIO LXL
Q.I:'adr}nm binomii ( ACpl. CB) ad ratis-

nalems ( DE ) applicatam, facit latitudinem
(DG ) primum Binomism .

Nam , adhibito lemm. praced. Quoniam,
byp. & 37.10. AC, & CB funt rationales fibi
pot. tantiim commenf. erunt ACq. & CBq. ra-
tionalia, & fibi commenfurabilia ; adeoque, 16.
10. &-Schol. 12. 10. totum ACq. pl. CBq. hoceft
DK eft rationale , atqui applicatum eft ad ratio-
nalem DE, ergo , 21. 10. facit latitudinem DL
. rationalem,long. comment. ipfi- DE: at verd,quo-
niam, byp. & 37.10.1eéke AC, & CB funtfibi
pot. tantim commenf. 3 idcircd , 22.10. ACB,
adeoque’', 24. 10.cjus duplum ,hoceft LF, me-
dium erit , ac proindd , 23. 10. latitudo LG eft
rationalis pot. tantim comment. ipfi DE, ergo,
13.10. DL, & LG funt fibi pot. tantiim com-
men{: Demum, 4yp. &' 37. 10. AC, & CB funt
fibi pot. tantdm commenf. Ergo, cit. /emm, DL
plus poteft qudim LG quadrato linee {ibi long.
comment. ; ergo, 1.def. ex fecundis , DG eft pri-
mum binomium. . . Q._E. ,.

PRO-




LIA.BBR-DECEMUS.‘ 257

"‘P-'k OPOSITIO LXIL

| ‘L‘adramm b:mcdgal:: rime ( AC pi. CB}
| ad.yationalem ( DE ) applicatam , facit la-

titudinem ( DG ) fecandnm binomium .

Nam adhibito eodem lemm. Quoniam , byp..

't'.‘J' 38 10. AC, & CB funt media pot. tantdm
fibi commenf. ldcn'cb ACq. & CBq. erunt fibi

commenfurabilia , atque media , adeoque , 16.

10. &’ Corol. 24- 10, ACq.pl. (‘Bq hoceft DK
erit medium . atqui applicatum eft ad rationalem
DE: ergo, 23.10.faciet latitudinem DL ratio-
nalem pot. tantym commenf. ipfi DE: at verd
queniam reftz AC, &, CB, £yp. & 38. 10. con-
tinent rationale ACB; idcircd , Scbol. 12. ro.
ejus duplum, hoc eft LF,erit rationalc ; adeoque,
21, ro. latitude LG eft rationalis long. commenf.
ipfi DE; acproinde, 13. 10. DL, & LG erunt
-fibi pot. “tantdm commenf. Demum byp. & 38.
10, AC, & CB funt {ibi pot. tantt‘:m commcnf :
180, cst. lemm. DL plus poterit quim LG qua-
dgata linee fibi long. comment.; ergo:, 2.def:ex
jémndn DG eftfecundum Bmommm o

Q_’ Eo Do ) k4 .
PROPOSIT‘O LXIIL.
J Q?fdmmm jécmtdabtmediuln( ACpl.CB)

ad rationalem ( DE)) appkcattml, faciet lg~
titudinem ( DG )temﬂm binomiam . ..

: R Quipp?,
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uippe , #t prias. ; Quoniam , byp. & 3

10. A(CL,& CB funtmedie 'pbt.tahtﬁmﬁll;i cont |
menf. , idcircd ACq & CBq. erunt fibi com-
menfurabilia,atque media; adeoque , 16. 10. , & |.
Corol 24, 10- ACq. pl. CBq. hoceft DK, erit |
medium ; atqui applicatum eft ad rationalem DE; |.
ergo , 23. 1o.facietlatitudinem DL rationalem |
potent: tantdm commenf: ipfi DE: Rurfus, quo- |
niam , byp. & 39. ro. AC, & CB continent me- |
dium ACB; idcircd, 16, 10, &cor, 24. 10. ejus
duplum, hoc eft LF, erit medium ; adeoque, 23.
10. latitudo LG eft rationalis, pot, tantiym com-
menl. ipfi DE, acproind¢,13.10, DL, & LG
erunt rationales pot, tantim fibi commen{. De-
mum, 4yp, & 39-10. AC, & CB funt fibj pat.
tantdm commenf, ; ergo , citylemm. DL, plus po-
teft quam LG quadratd linea fibi long. commenf;
ergo , 3:defoex fecandis DG eft tertium binos
mlum{! ) VLIRS I ¥ () C

PROPOSITIO LXIV.

\ Vadyatzin Majoris ( ACpl, BC) ad ratios
nalem ( DE ) applicatum , facit laritadi.

nem (DG ) qrartum binomium .
Adhibita cit. lemm, Quoniam , byp.&40. |

10. ACq. pl. CBq.-hoceft DK, eft rationale, .
atque applicatumeft ad DE rationalem ; idcir- |,
cd, 2r, 10, efficiet latitudinem DL rationslem, |
long. commenfurabilem ipfi DE: At verd ,quo- |.
niam, byp. &40, 10 AC, & CB contingpt me- |,
: ium
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dium ACB; idcircd,16. 10. & Core/.24. 10. ejus
duplum, hoc eft LF, erit medium ;- ac proind¢,

" 13.10. DL, & LG eruntfibi pot. tanttim com-

» menf. Denique , 9. & 40.'10. AC, & CB funt

]

fibi pot. incommenl(. ; erga,.cit. kmm. DL plus

7. poteft quim LG quadraté linez fibi long. in-

=

MNL W WG W T

Ridm.

» comment. ; ergo , 4.def. ex fecundis, DG eof},
i quartum binomium. Q. E« D. B

PROPOSITIO XLV.

- be s ac medimm pacefl, ad rationalem ¢ DE ),
applicatum , facit latitudinem ( DG )
quintum binominm . : S
. Nam adhibita ciz. lemm. Quoniam , Ayp.
& 41.10. ACq. pl CBq. hoceft DK, eft me-

: Q"'iadf atum ejus ( AC p.CB yque rationa-:

: dium , atque applicatum eft ad. DE rationalem ;

idcircd, 23. 10. efficiet latitudinem DL. rationa~
lem , pot. tantim commenf.ipfi DE: At vero,
quoniam , byp. & 41.10. AC, & CB continent
ratianale ACB: idcircd , 16.10., & Schak 12.

% 10. ejus duplum, hoceft L erit rationaley adéo-"

que , 21. 10.Jatitudo LG erit rationalis, long.’
commenf ipfi DE; acproind®,13.10. DL, &

. LG erunt fibi pot. tantiym commentf: : Denique,

byp. & 41.10. AC, & CB funt fibi pot. incom-

menf. , ergo , cit.lemm. DL pluspoteft quim

LG quadrat6 linem fibi long. incommenfurabilis;

€180, 5. def. ex fecandis , DG eft quintum bino-
Q, E. D

"Rz  PRO-
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PROPOSITIO LXVL

Vadratum ejus ( AC /pl. CB )sque bina me«
dia poteftad rationalem ( DE ) applicatanm,
facit latitndinem ( DG ) fextats bino-

miym . SR o
Rurfus , adhiblto cit. lemm: Quoniam , byp.
& 41.10. Aqu_ pl. CBq. hoceft DK, eft me-
dium , atque applicatum eft ad rationalem DE;
idcircd , 23. 10. effigiet latitudinem DI, rationa-
lem, pat. tantdm commenf. ipfi DE : Item, quo-
niam, byp. & 42. 10. AC, & CB continent me-
dium ACB; idcircd , 16. 10. & Qorol. 24. 10.
¢jus duplum, hoc eft LF, erit medium 3 adeoque,
83. 10. latitudo LC erit rationalis pot. tantim
~commenf, ipfi DE', acproindé¢’ DL , & LG
erunt ratiopales,, pot. tantdm fibi commenf, De-
nique , Hyp. & 42. 10. AC, & CB funt fibi
pot. incommen(. ; ergo, ci. lemm. DL plus po-
teft quam LG quadratd linez fibi 1ong. incom-
menfurabilis- 3 ergo’, 6.def. ex fecund. DG eft
fextum binomium'. - '

"Q E D
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IRRATIONALIBUS COMMEN.
~ " SURABILES

Suns ejnfdem tum ipfis narara , & ordinis..
PROPOSITIO LXVIL

:  Inomio ( AC pl. CB Y retta ( DE Y commens
. Jurabiliss. & ipfa binominm eff,atque ordine.

Lo saem. .. .

Fiat , 12. 8.ut tota AB afl totam DE, fi¢
ablata AC ad ablatam DF; moxergo, 19. 5. erit
CB ad FE, ut AB ad DE , fivt AC ad DF 3
atqui, byp. AB,; & DE funt fibi long. commenf.,
ergo, 10.10. AC, & DF, utietiam CB, &FE
erunt fibi long. commenf. : Quoniam verd ; Ayp.
& 37. 10. AC, & CB funt rationales; ergo etiam
DF, & FE illis commenfurabiles , tationales
erunt : Tum, guoniam, a¢ prizs, eft AC ad DF,
ut CB ad FE; erit,altern. AC ad CB, ut DF
ad FE: atqui, 3yp. & 3. 10. AC; & CB funt
fibi pot. tantum commenf; ergo, 10. 10. DF, &
FE funt etiam fibi pot. tantum commeaf. adeoque
37. to. DE eft. Binamium . Rurfus , quoniam,
ut prius 5 e AC ad CB, ut. DF ad FE; ergo
fi AC plus poterit quim CB quadrat6 lines fibi
longitudine commenf:,aut incomment.; ita etiam,
15. 10. DF plusipoterit , quam PE quadratd li
nex fibi, long. commenf. aut incofimment. : Item,
fi AC fitlong. commenf. sut incomment. ratio-

' R 3 nali
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nali expofita; erit etiam, Scb. 12. yo. aut,, 14 10
ipfa DF- (quippd cui, stprius; eft commenfu-
rabilis ipfa AC ) commenf. , vel incommenf.
eidem expofitz rationali : eademque ratione , fi |:
CB fitlong. commentf., aut incomment. expofitz
rationali; erit etiam FE eidem rationali expofitz |
long. comment. ; aut incomment:: fin verd neutra
AC, CB fit rationali expofite long. commenf.
- neutra etiam DF, FE eidem rationali expofitz
- commenfurabilis erit ; adeoque ,ex def. birnousio-
rum , quodcunque binomium fit AB, ejufdem
etiam ordinis binomium erit DE-.
. . . RYR Q.- E D.A-\

PROPOSITIO LXVIL

U Imedialis (AT pl. CB)reita ( DE ) com-
menfurabilis 5 & ipfa biniedislis ef} , atqme

oraine eadens...” . T :
Fiat, 1z 10.ut tota: AB ad totam DE, fic
ablata AC adablatam DF; mox ergo , 19. §.
erit: CB ad 'FE, ut- AB ad DE: atqui , 2yp.
AB, ‘& ‘DE funt {ibi long. commenf., ‘ergo. 10.
10, etiam AC, & DF, .uti etiam CB, & FE
- ‘erunt fibi long. commenf. - ‘Suntautem , byp. &
38.2¢/39. 10. AC, & CB. Mediz 3 ergo, 24
~lo.etiamDF, & FE illiscommenf;: Medi= erunt,
- Quiaverd , ut prius,eft AC ad DF, ut CB ad
- FE; erit , alfers. AC ad CB, ut DF ad FE:
atqui, byp. & 38.2¢/39.10. AC, & CB funt
- $ibi pot. tantm comment. , ergo , 10. 10 D&; &

.
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FE funt fibi pot. tantdm commenf. , adeoque,38.
we/39. 10. DE eft Media : Deindé, quoniam,
1.6.eft ACq- ad ACB, ut AC ad CB, qua
funt y # prius,ut DF ad FE, qu® fung, 1.6.ut
DFq, ad DFE 3 erit 11. 5., & altern, ACq. ad
DFq. ut ACB ad DFE.atqui ACq. & DFgq. funt
fibi commenfurabilia{ nam AC, & DF funt fibi,
weprius,long. comment. ), ergo, 16. to. ACB, &
DFE funtetiam fibi commenfurabilia : adeoque,
fi ACB fitrationale , itaut AB fit prima bime-
dialis ; erit etiam, Sch. 12.,16. DFE rationales
adeoque,38. 10. DE erit prima bimedialis ¢ Sin
verd ACB fit Medium, jtdut AB fit fecutida bi-
medialis , étiam , Sch. 24. 10. DFE etit medium;
adeoque, 39. 1o DE erit fecunda bimedialis .

PROPOSITIO LXIX.

Ajori ( ACpl.CB') retta commenfurabi-

lis ( DE ;) & ipfa Majoreff.
tiat, 12.6.uttota AB ad totam DE, fic
ablata AC ad ablatam DF; mox crgo 4 19. 5.
erit CB ad FE, ut AB ad DE, fivé¢ AC ad
DF: atqui, 4yp- AB, & DE funt fibi commen(;;
€rgo, 10, 10. etiam AC, & DF; utietiam CB,
& FE erunt fibi comment. : Quia verd, ¢ prius,
&’ alt. eft AC ad CB, ut DF ad FE: idcircd, 22,
6.erit ACq ad CBq:wt DFq. ad FEq. & come-
g«m. erit ACq. pl. CBq. ad CBq. ut DFg. pl.
Eq. ad FEq. & invers.atquealrern. erit CBg.

R 4 ad
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ad"FEq. ut ACq. pl. CBq. ad DFq. pl. FBy.

Atqui CBq. & FEq. funt fibi commenf. (_nam

CB, & FE funt oftenfe commentf. ), ergo 10.10.

etiam fibi commen{. erunt ACq. pl. CBg. &
DFq. pl. FEq. Atqui etiam , /yp. & 40. 10. ACq-
pl. CBq. eft rationale ; ergoetiam, feol. 12. 10.
DFq. pl. FEq. eft rationale . Deind¢, quoniam, 1.
6.eft ACq. ad ACB, ut AC ad CB, quz fun,
atprins,ut DF ad FB, qua {uat, 1.6. ut DFg.-
ad DFE; ergo , u;s.g‘ altern. etit ACQq. ad

DFq. ut ACB ad DFE: atqui ACq. & DFg.
funt {ibi commenfurabilia ( nam AC, & DF funt
fibi, ut prius ,commenf. ) ; ergo , 10. 10. DFE
¢ft commenfurabile ipfi ACB, quod,&yp. & 40.
10. Medium eft ; adeoque , Corol. 24. 10. DFE
Medium quoque eft . Demum, quoniam , #¢ prius,
et AC ad CB, ut DF ad FE, atque, &yp. &
40.10. AC, & CB funt fibi pot. mcommenf.

ergo, 10. 10. DF, & FE erunt fibi pot. incom-

men(. ; adeoque, 40. 10. DE Majorerit. -

. D.

PROPOSITIO LXX

Ationale, ac mdiupgorem' (AGpl.CB)Y |
commenfurabilis ( DE ); & lpfaratiomale

&c medium potens sf) .

- Iterum , 12. 6.fiat, uttota AB ad totam

DE, ficablata AC ad ablatam DF; mox ergo,

xg, s-erit CB ad FE, ut AB ad DE, five AC

ad DF; atqui , 43p. AB, & DE funt fibi com-
' men{.
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- menf. ergo 1c. 10. etiam AC, & DF, uti &
:CB, & FE erunt fibi commen{." Quiaverd, «f
- prius , &' altern. eft AC ad CE, ut DF ad FE;
 idcired , 22.6.erit ACq. ad CBq. ut DFq."ad
- FEq. & comipon. erit ACq. pl. CBq. ad CBq. ut
. DFq. pl. FEq. ad FEq. &invert. atque alters.
. erit CBq. ad FEq. ut ACq. pl. CBq. ad DFq.
. pl. FEq. Atqui CBq.& FEq. funt fibi commens
~ {urabilia ( nam CB, & FE funt oftenfee commens=
. furabiles) ; ergo, 10. io. , etiam fibi commenfus
: rabilia erunt ACq pl. CBq. & DFgq. pl. FEq-
. Atqui, Zyp. & 41. 10, ACq. pl. CBq. eft Medium;
- €rgo , corolh 24. 10. etiam DFq. pl. FEq. Medium
- -erit . Deinde , quoniam, 1.6. eft ACq. ad ACB,
. ut AC ad CB, qux funt, #¢ prius ,ut DF ad FE,
. quefunt, 1. 6.ut DFgq. ad DFE ; ergo, 11.5-
. @ alterw. erit ACq. ad DFq. ut ACBad DFE;
; atqui ACq. & DFq. funt fibi commenf{urabilia_s
, (nam AC, & DF funt fibi , #¢ prins,comment. );
. €180, 10. 10.DFE eft commenfiitabile ipfi ACB;

quod, Ayp. & 41. 10. eft rationale , erga, Schols

12, 10. DFE eft rationale . Demum, %wniam,
« %t prius,eft AC ad CB, ut DF ad FE, atque,
" byp. & 41.'10. AC, & CB funt fibi pot. in- -
. comment. ergo , s0.10. DF, & FE erunt fibi
. Pot. incommenf. adeoque , 41. 10. DE eft ea,

qux Rationale ac Medium potcft.

Q._E D.

IRG-



266 Evem. Eucrinis.
PROPOSITIO LXXL

Ina mediapotenti ( AC pl. CB ) reftacom-
menfurabilis (DE ) ; & ipfa bina media po-
bens €fr.
, ﬁuippé retexendo ordinem przcedentium
démonftrationum : Quoniam :, byp. & 42. 10.
ACq. pl. CBq. eft Medium ; etgo, coroll. 24. 10.
DFq. pl. FEq. Medium etiam erit . Deindé , quo-
niam DFE eft commenfurabile ipfi ACB, quod,
byp. & 42. 10. Medium eft ; ergo , 24- 10. ipfum
etiam DFE Medium erit . Demum , quoniam , 2
prius,eft AC ad CB,ut DF ad FE,atque,59p.
@’ 42. 10. AC, & -CB funt fibi pot. incommenf.
ergo, 1o. 10. DF, & FE erunt fibi pot. incom-
men(. adeoque, 42. 10. DE eritea, qu& bina me-
dia poteft. Q_E. D.

IRRATIONALES,

Ruarum Quadrata equantur duobus me-
diis,vel compofito ex rationali,& medio.

PROPOSITIO LXXIL
S I'rationale ( A )& medium ( B ) compomasn-

Lay , una ex quatznor rationalibus fit 5 mempé
Vel binomium , vel prima bimedialis , vel major,
welea , gac rationale ac medium potef? .
Nimirum , fi Hq. fit zquale toti A pl. B;
: erit
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eritlines H una ex quatuor irrationalibus , quas
innuit Theorema . Fiat enimad CD expafitam.,
rationalem re€tangulum CE zquale ipfi A, &
-re€tangulum Fl zquale ipfi B: ergo totum CI
equabitur toti A pl. B, quod, syp. ®quatur ipfi
Hq. Quoniamergo, byp. A eft rationale , erit,
Schol. 12. 10.etiam CE rationale ; adeoque,z21.
* 10, latitudo CF eft rationalis , long. commenf.
ipfi CD. Quoniamverd, 4yp. B eft medium 3
erit , corol. 24. to. etiam Fl. medium, adeoque,
23. 10. latitudo FK eft ratiomalis, long. incom-
menf ipfi CD; adedque , 13. 10. CF,-& FK
funt rationales , long. fibi incommenf, ac proindg
3%.10. CF pl. FK eft binomium . Atqui, 1.6.
eft CF ad FK, ut CE ad FI, hoceft, ut A
ad B; ergo , 14.5.fi A majus , velminus fit
quim. B, etit CF major, vel minorquam FK.

Igitur i CF plus poteft,quam FK quadra-
t6 linea fibi long.commen( erit , 1. def. ex fecan-
dis, CK primum binomium .; ac proindé , 55.
10. linea H eft binomium . o

Si CF plus poteft quim FK quadrat6 li-
nea fibi long. incommenf. erit , 4. def. ¢x. fec. CK
quartum binomium 3 ac proindé ,; 58. 10. linea H
eft Major. S R

Sinverd A minusfi¢ quim B; erit ; 1.6.
& 14. 5. CF minor, quim FK: .adeoquefi FK
plus poteft, quim .CF quadratd linea fibi long.
commenf. erit , 2.def ex sec. 'CK fecundum bi-
nomium ; ac proindé¢, §6. 10. linea H +.ft fecuns
da bimedialis . _ ‘ 5

. 1
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- Si FK plus poteft, qudm CF quadratd li-
nea fibi long. incommenf. erit , 5. def. ex sec. CK
quintum binomium ; acproind¢, §9. fo. linea H
erit ea, qua rationale ac medium poteft.
. L Ec Dl .

PROPOSITIO LXXIIL

€N Tdwomedia ( A, & B ) inter fe incommenfi-

rabilia compouantur , una duarym irrationa-
tinm fit , nempe vel Jecavsda bimedialis o el bina
media petens . S

Nimirum fi Hg. fit eequale .toti. A pl. B;
erit linea H una irrationafium, quas innuit Theo-
rema . Fiat enim conftructio , ut in precedenti .
Quoniam , byp As & B hoceft CE, & FI
fant media ; erunt , 23. 1 0. latitudines CF, & FK
rationales , long.incomment. iph CD. Deind?
quoniam, Ayp. CE , & FI fuat fibi incommen-
{urabilia, atque , 1.6. et CE ad Fl, ut CF ad
FK; ergo, 10.10. CF, & FK erunt etiam fibi
incommen{. ac propterea , 37. 10. CF pk FK
eft:binomium . Atqui,«¢prixs,eft CF ad FK,
ut CE ad Fl, hoceft,ut A ad B;etgo, 14.5.
fi A majus , vel minus fit quim B, erit CF
major , vel minor,, qudm FK. '

- Itaque fi CF plus poflit qudm FK quadra-
td linez fibi long. commenf. erit , 3.def. ex fec.
CK tertium binomium } ac proindg, §7. 10. linea
H eft fecunda bimedialis .

Si CF plus poflit,quidm FK quadrat6 linea
fibi
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fibl long. incommentf. , erit , 6.def. exfec, CK
fextum binemium 3 ac proinde, Go. 10. linez H
~ eritea , qu bina media poteft, - - -,

GENESIS LINEARUM
| per Pbtrattionem.

PROPOSITIO LXXIV.:

1 dvrationoli ( AB Yratianalis (AC) anferas
tur , poremtiatautitm cemmesfnrabiliy exi-
Jtenstaisreligna ( BC ) irrationalis ¢ft Vocetur
autem Apotome . a0 o
ippe , 1. 6. ¢ft AB ad 'AC, ut ABq.ad
ABCG, fed, byp. AB, & AC funtfibilong.in-
commenf., ergo , 1o.ro. ABq. & BAC funt
fibi incommenf. Queniamverd AB, & AC po-
nuntur rationales , ac proind® ABq. & ACgq-
funt fibi comment. ; idcircd , 16. 10. compofitum
ABgq. pl.-ACq. ( hoc eft y. 2. duo BAC pl.
BCq.") erit commenf. ipfi ABq. cui , #¢prius,
eft incommenf. ipfum BAC, cui eft commenf.
ipfius duplum,nempé 2 BAC: ergo 2 BAC pl
BCq. & 2BAC funtfibi incommenf. adeoque ,
Cor. 1. 10. BCq. incomment. eft ipfi compofite
2 BAC pl. BCq. hoceft, #tprins , ipli compofito
ABgq. pl. ACq. quod, utpott ipfi ABg. rationa-
1i commenfurabile, eft rationale ; ac proindé BCq.
eft jrrationale, & re€ta BC_ipfum potens eft irra.
tionalis.© Q. E. D. - €O-
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- COROLL. Hincfi & majori nomine Bino-
mii minus nomen auferatur 3 reliqua eft Apotome:
Quippt AB, & ACponuntur rationales fibi pot .
«_tantim commenf.ergo , 37.10. AB pl. AGC eft
binomium,cujus majus nomen AB, & minus AC.

PROPOSITIO LXXV.

13 Media( AB ) auferatur Media ( AC)
potentia tantiim commenfurabilis exiftens to-
11, guc Cam tota yationale contineat , reliqua irra-
tionalis eft. Vocetar autem Apotome prima medic.
" Quoniam enim, 4yp..AB, & AC funt fibi
pot. commentf. erunt fibi commenf. ABq. & ACq.
adeog; etiam, 16. 10. ABq.& ABq.pL.ACq. atqui,
Hyp. ACq. utpote faltum 4 media, eft irrationa-
Ie ac medium ; ergo, Corol. 24. 10. ABq. pl. ACq.
irrationale erit ac medium. Quoniam verd BAC,
ponitur rationale ; erit etiam rationale ejus du-
plum; adeoque 2 BAC incommentf. erit ipfiirra-
tionali ABq. pl. ACq. hoc eft,y. 2. ipfi 2 BAC;
adeogue, 17.10. BCq. incomimenf: eft-ipfi 2 BAC
rationali, ac proind¢ BCq: eft irrationale , reéta-
qué BC ipfum potens igationalis TR
MR . .. R D_ .
-+ @GOROLL. Hinc fi 3 majori nomine Prime
Bimedialis minus nomen auferatur ; reliqua eft
Apotome prima mediz : Quippt AB, & AC po-
nuntur Mediz fibi pot. tantdm commenf. & qua
rationale BAC contineant ; ergo , 38. 10. AB:
pl--AC eft prima bimedialis, cujus majus nomen
AB, & minus AC. o PR :
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PROPOSITIO LXXVIL

14 Media ( AB ) anferatarmedia ( AC )

potentia tanthm commenfurabilis exiflesns tos
ti , que cum tota Medium contimeat 5 veliqua irras
tionalis eft .« Pocetar autem Apacome [ecandi
3 edix . L .
Quoniam enim, Zyp. AB, & AC f{unt fib
pot. comment;,erunt {ibi commen(: ABq.& ACq.,

g adeofue , 16. io. etiam ABq. & ABq. pl. ACq.

atqui tam ABq. quam ACq. eft Medium ( Nam
AB; & AC ponuntur mediz ) ;.- ergo , cor. 24
10. etiam ABq. pl, ACq. eft medium: Atqui
BAC pontur medium , ergo, car. 24. 10. Me-.
dium gquoque eft ejus duplum, fivé 2 BAC: atqui,
7. 2. quantur ABq. pl. ACq. & 2 BAC plk
BCq. ergo BCq. eft exceflus unius Medii {upra
alterum , adeoque , 2%. 10. BCq. éft irrationale,
& re@ta BC ipfum potens irrationalis .
COROLL. Hincfi 3 majori nomin€ fecas-
de bimedialis minus nomen auferatur ; reliqua eft
Apotome fecunda medie . Quippé AR, & AC
ponuntur medie fibi pot, tantdm sommenf. &
quz medium . BAC contipeant 5 £rgo, 39.10.
AB pl. AC eft fecunda bimedialis, cujus majus
nonien. AB, & minus AC, . :

A

I BTN

PRQ-
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PROPOSITIO LXXVIL

& Lavetta (AB) auferatar refta ( AC Hpo
tentia: incommenfarabilis exiflens toti ,que
c#um tota faciat compofituns quidem ex ipfar nm quo-
dratis Ratienale ', quod werd fubipfis continetar,
Medium ; religna irrationalis eft . Focetar antes
Miﬁar . o . : . . .

- Nam ABq. pl. ACq. ponitur Rationale;
contra verd . BAC, adeoque etiam 2 BAC poni:
tur Medium , ‘ac proind¢ Irrationale 3 ergo funt
fibi incommen(. ABq. pl. ACq. hoc eft ( 7.2)
2 BAC pl. BCq. & 2BAC; adeoque., 1%.10
funt fibi incommen(. 2 BAC pl. BCq. & BCg
aimirdm Ratiohale ABq. pl. ACq. & BCq. «
proind¢ BCq.. eft Irrationale, & refta BC ipfum
potens irrationalis.. Q. E. D. :

COROLL. Hinc fia majori nomine Maj-
ris , minusnomen auferatur ; reliqua eft Misor.
Quippt AB, & AC ponuntur fibi pot. incom-
menf. & ABqpl. ACq. ponitur rationale’, BAG
verd poniturmedium ; ergo ; 40. 10. AB pl AG
cft Major., cujus majus nomen AB, & minus AC,
- .PROPOSITIO LXXVIHL. ..

Iarei?a ( AB ) auferaturveita (. AC ) por

tentia incommenfurabilis exiflens toti , qus
cum tota faciat compojz/z‘.am quidé ex ipfaram qua-

dratis Medium 5 quod agtews fub ipfis comtinetar
v ' - ratio-
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yationale s veligaa irrationalis eff . Vocetar antem
cum Rationali Mediam totuw efficiens .

Siquidem ABg. pl. ACq. ponitur Medium,
adeoque irrationale; contra verd BAC, ac proin-
@2 etiam ejus duplum, five 2 BAC ponitur Ra-

tionale  ; ergoerunt {ibi incommenf. ABq. pli

‘ACq. hoceft (7.2.)2BACpLBCq. & 2BAC;
adeoque , 7. 10. funt fibiincommenf. 2 BAC ra«
tionale' ," & BCq. ac proind® BCq. eftirratio~
nale , & re€ta BC ipfim potens. itrationalis ..
. Q_E. D :
COROLL. Hinc fi 3 majori nomine ejus,
sum Rationale , ac Medium potefl , minus nomen.
auferatur 3 reliquaeft que cam Ravionali Medium
totum efficit + Quippt: AB, & AC ponuntur-fibi
pot. incommenf. & AB. pl. AC ponitur Medium,,
BAC verd ponitur Rationale ; ergo, 41 10. AB,
pl. AC erit ea,que Rationale , ac Medium po~
teft, cujus majus npomen. AB, &minus AC~.;

PROPOSITIO LXXIX. .
S Firetta( AB ) ouferaturwetia( AC ) pos

tentia incomimenfurabilis exiflens toti , que
cum-tota faciad, & compofitam ex ipfarumquadra-
zis medium 5 & quod [ub ipfis continetur medinms
incommenfurabileque compofito.ex quadratis- ipfa-
yum s veliguairrationalis eft . Focetnr antem cum
Bedio Medinm totam efficiens.. o
. Siquidem ABq.pl. ACq.hoceft( ¥..2. )
2BAC pl BCq. ponitusr medium , ita etiam

' S BAC,

!
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BAC, adeoque etiam 2 BAC ponitur medium:
atqui , 2%7. 10. medium non fuperat medium ratio-
nali ; ergo BCq. efl irrationale , & refta BC
ipfum potens irrationalis . Q_E D.

COROLL. Hinc fi.A majori nomine ejus,
quz Bina Media potefl, minus nomen auferatur ;
reliqua eft ea , que cam medio medium tutam
efficit . Quiope AB, & AC ponuntur fibi pot.
incommenf. & tam’ ABq pl. ACq. quim B AC
ponitur Medium; ergo ABpl. AG eft Bina Me-
dia potens,cujus majus nomen -AB, & minus AG

LEMMA adfex proxime jéqﬂmte: .

Si idem [it excefJxs inter primam magnitud-
wem ( HL ), & fecandam ( PL ), qui szter ter-
tiam( RS ), & quartam( S );erit vicifim |
édem exceffus inser primam , &' temam s quiinte
Jecundam , & quartam .

uoniam eniun exceﬂibus aequalxbus HP,
L@dje&wfunt inequales PL, QS; erit ex-
ceflus totorum ( 15. ax. 1.-) a:quahs exceflui
adjunétorum. Q_E. D

"QVENAM , ET QVOT LINEE
Congruant
Irrationalibus gewitis per [ubtrattionem 2

PROPOSITIO LXXX.

Potomse ( AB ) una tantim congrast rela
liwea Rationalis ( BC ), potestia sastim

sommenfurabilisexiftens toti ( AC ).
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Congruat enim , fi-fieri poteft , alia BD.
Quoniamergo idem eft exceflus compofiti ADq.
pl. BDq. fupra 2 ADB, ac exceflus compofiti
ACq. pl. BCq. fupra 2 ACB; (fiquidem, %. 2.
idem ABgq. eftutrobique exceflus )ergo, lemm.
prec. erit viciffim idem exceffusinter ADq. pl.
BDg. & ACq. pl. BCq. ac inter 2 ADB , &
2 ACB. atqui , Schol. 27. buj. exceflus quadra- -
torum eft rationalis; ( Nam, byp. tot®, & con-
gruentes ponuntur rationales , adeoque rationa-
lia funt earum quadrata , quin, 16. 15.& com-
pofita ex quadratis rationalibus rationalia erunt;)
ergo re€tangulorum exceffus erit etiam rationalis;
Quod fieri nequit : Nam , 22. 1o, ifta re€tangula,
utpotd , Ayp. contenta fub rationalibus fibi pot.
tantiim commenf{. Media funt , ac proindé¢ , Cor.
24. bj. Media quoque funt eorum dupla ; Me-
~ dium verd ( 27. 10.) non fuperat-Medium ratio=

nali. ' K

PROPOSITIO LXXXL

| Ediz Apotome prime ( AB ) unatantivm
congruit rettalinea Media ( BC ) gateﬂ-
- tia foium commenfrrabilis exiflens toti , & cam
tota rarionale continens . , 7
Congruat enim,, fi f. p. alia BD. Quoniam,
ut in precedenti, exceflus inter ADg. pl. BDq.
& ACq. pl. BCg. zquatur exceflui inter 2 ADB,
& 2 ACB, atque exceflus quadratorum eft Me-
dium ( Nam, Ayp. totz , & congruentesponuns.
: S 2 tur



¢

- 276 ELrem Eucripis.
tur Mediz , adeoque , & media funt earum qua-
drata, quin, Corol. 24. buj. & compofita ex qua-
dratis Mediis funt Media ; ) Ergo re€tangulorum
exceffus effet etiam Medium; Quodfieri nequit:
tamenim ACB, quam ADB ponitur rationale,
ac proindg rationalia quoque funt eorum dupla;
rationale verd fuperat rationale rationali .

PROPOSITIO LXXXIL

Ediz Apotorpe fecunde ( AB ) unaton-
titm congruit reftalinea ( BG ) potemis
Jobisus commenfurabilis exiflens roti 5 &*cam tos
_medium continens .
Congruat enim , fi f. p.alia BD: atquead
expofitam rationalem EF, fiat EG xquale ipfi
ACq. pl. BCq. atque tum fiat EL ®quale ipl
ADgq. pl. BDq. atque demum fiat EI =quale
ipfi ABq. Igitur, ¥.2.zquabuntur 2 ACB, &
KG, uti& 2 ADB, & KL. Caterdm , byp. &
cor.24.huj. ACq. pl. BCq. hoceft EG,eft Me-
dium ; Ergo,23.10. latitudo EH eft rationalis
long. incommen(. ipfi EF: Quoniam etiam, 4yp.
&’ cor. 24. bzj- Medium eft ipfum 2 ACB, hoc eft
KG; eritquoque, 23.4#j. KH rationalis long.
incommenfurabilis ipfi EF. Quoniam verd, 1.6
eft AC ad BC, ut ACq. ad ACB, atque,4yp.
AC, & BC funt fibi long. incomment. ergo, 10.
10. erunt etiam fibi incommenf. ACq. & ACB:
igitur, Hyp. & i6. 10. ACq. pl. CBq. commenf.
eftipfi ACq.cui, #¢priis, eftincomment. ipfum

B,
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ACSB, cuieft commenf. ejus duplum,fivé 2 ACB;

¢~ adeoque funtfibi incommenf. ACq. pl. CBq. &

2 ACB, hoc eft EG, & KG: Atqui , 1.6.¢ft
EG ad KG, ut EH 'ad KH; ergo, 10. 10. EH,
& KH funt etiam fibi incommen{. qu® tamen
funt oftenfx rationales ; adeoque , 74.4#%j. EK
eft apotome , & illicongruens KH: eademque
ratione oftendemus, EK apotomenefle , & illi
congruentem KM: Quod, 8o. 44j. fieri nequit;

PROPOSITIO LXXXII

Inori ( AB) anatamtum congruit retta li-.
nea( BC ) commenfurabilis exiftens toti,
&’ cum tota faciens compofitam quidem ex ipfarsms
quadratis Rationale , quod autem fub ipfis contines
tur, Medium .

. Sifieripoteft, congruat alia BD. Quoniam
ergo , utin 8o. ##j. oftenfum eft , exceflusinter
ADq. pl. BDq., & ACq. pl. BCq. ®quatur ex-
ceflui inter 2 ACB, & 2 ADB: atqui, Ayp. com-
pofita ex quadratis funt rationalia , adeoque , &
rationalis ipforum exceflus , at verd reftangula
ponuntur media ; ergo etiam mediorum exceffus
effet rationalis 5 quod , 2. buj. fieri nequit .

PROPOSITIO LXXXIV.

"} 1( AB), quz cam Rationali Medium totzm

facit, una tantim congruit retta linea( BC)

poiutia incommenfurabilis exiflenstoti 5 & cum
83 torg
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tota fuciens compofitum quidem ex ipfaram qua-
dratis Mediam , quod autem [ub spfis comtinetar,
Ruativnale. -

Sifieri poteft , congruat alia BD. Quoniam
ergo , utprius , exceflus quadratorum =quatur
exceflui retangulorum, atque retangula ponun-
tur rationalia , quadrata verd ponuntur media;
exceflus etiam mediorum effet rationalis : Quod,
2%. buj. fieri nequit . :

PROPOSITIO LXXXV.

I1( AB ), qua& cum Medio Medinwm totum
facityuna tantivn congruit refta linea( BC)
. puteatia incommenfurabilis exiflens toti , & cum
totafaciens tams compofitum ex ipfarum quadratis,
guim o greod fub ipfis continetur , Mediumi , & is-
commenfurabile compofito ex ipfarnm quadyatis.

. Si fieri poteft , congruat alia BD: fitque
fchema, & conftruétio , utin 82. hujus . Et quoe
niam, 4yp. ACq. pl. BCq. hoc eft EG, medium
eft ; ergo , 23. b#j. latitudo EH eft rationalis,
long. incommenf. rationali EF: Ita etiam quo-
niam, byp. &' 24. haj. 2 ACB, hoc eft KG, me-
dium eft ; erit pariter latitudo KH rationalis,long.

incommenf. rationali EF: atqui KG, hoc eft -

2 ACB, commenf. eft uni ACB, cui, byp. incom-
menf. eftipfum ACq. pl. CBq. fivé EG; ergo,
13.10. & 1.6. & 10. 10. EH, & KR funt etiam
fibi incommentf. fed funt oftenf rationales, adeo-
que faltem pot. commenf. ergo, 74. b«j. EK eft
apo-
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apotome , & ipfi congruens KH, eodemque mo-
do oftendemus, EK. effe apotomen, & ipfi con.
gruentem KM: quod, 8o. 10. eftabfurdum .

DEFINITIONES
Tertie. L
~ Xpofita Rationali , & Apotoma ; fitota plus
poffit , quam congruens, quadraroretia lineg
Jrvs songitudine commenfurabilis . .

1. Siquidem tota expofitz Rationali fit lon-
gitudine commenf{urabilis ; Vocetur Apotome_,
prima. )

2. Si verd congruens expofitz Rationali fi¢
longitudine commenfurabilis ; Vocetur Apoto-
me fecunda . _ ' '

3. Qubdfi neque tota, neque congruens ex-
pofitz Rationali fit longitudine commenf{urabilis;
Vocetur Apotome tertia .

Rurfus fi tota plus poffit , quim congruens
quadrato rétic linea fibi longitudine incommen(u-
rabilis .

4. Siquidem tota expofitm Rationali fit lon-
gitudine commenfurabilis ; Vocetur Apotome_.,
quarta . :

- 5. Si verd congruens expofitz Rationali fit
longitudine commenfurabilis ; Vocetur Apoto-

me quinta . :
Sa 6. Qudd
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© 6. Qudd fi neque tota , neque congruens ex-
pofite Rationali fit longitudine commenfurabilis;
Vocetur Apotome .fexta.

INVENTIO APOTOMARUM
PROPOSITIONES
8, 8, 88, 8, go, g1 .

Nuwenive primam , fecundam , tertiam , quar-
R tom ,quintam , & [extam Apotomen. .
~ Apotome invenientur facillimé , inventis
‘Binomiis ordine ipfis corrifpondentibys , fubdu-
&lifque minoribus nominibus ex majoribus:Quip-
pe majus nomen idem omnind eft ac linea Tofa »
& minus nomen linea Congraens , adeoque refi-
duum eft Apotema : & reverainprimo, fecundo,
& tertio binomio majus nomen plus poteft quam
minus quadrato linez fibi long. comment. noi»
aliter ac in prima , fecunda , & tertiaapotoma,
linea tota plus poteft quam- corigruens quadrato
line= {ibi long. commenf. Secus verd tam ino
quarto, quinto, & fexto binomio minus nomen.
2 majori , quam in quarta, quinta , & fexta apoto-
ma linea congruens a tota exceditur quadrato li-
nez long. incommenf. ipfi majori nomini, quem-
admodum, & ipfi toti: atque itd in reliquis oms.
niafibi corrifpondent , ut de his plura repetere—
non fi¢ necefle .

. IRRA-
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IRRATIONALES,

Qua poffunt [patia contenta fubrationali ,
O fingulis Apotomis .

PROPOSITIO XcCI

I fpatinm ( AC ) contineatar [ub rationali
Y (AB), & apotomaprima( AD , fivé AE
msnus DE ) ;rettalinea (LIV') potens fpatinm
(AC ) Apotomacef? . '
Secetur DE bifariamin F, & ad AE appli-
cetur pgrum AGE @®quale ipfi FEq. hoc eft,
(4 2. Jquadranti ipfius DEq. deficienfque qua-
drato, .nempe ipfo GEq. Et quia , byp. & def.
trium prioram Apotomaram , tota AE plus potett,
‘qudmcongruens DE quadrato reta fibi long.
‘commenf. , idcirco , 18.10. AG, & GE funt
fibi long. commenf. adeoque , 16. r10. utraque
AG, & GE eft commenf.toti AE, que , 4yp-
1.def. ex tertiis , rationali AB long. comment.
eft; Ergo , utraque AG, GE rationali AB long.’
commen( eft, acproind®, zo. bzj. AH, & GI'
funt rationalia. Ceteram DF, & FE funt long.
comment. ipfi DE, cujus funt dimidiz, atque
ipfa DE eft long. incomment. rationali AB ( Nam
fi DE effetlong. commenf.ipfi AB, cui , byp.’
citlong. commentf. ipfa AE; effent AE, & DE,
nimirum Tota , & Congruens , fibi long. com-
menf. quod deftruit hypothefim; ) ergo DE, &
FE funt Jong.. incommenf. rationali AB, funt
: : tamen



283 frem Eucripis
tamen rationales , utpoté commenfurabiles ratio-
nali DE, cujus funt dimidiz ; Ergo, 22. 10. DK,
& FI funt Media. . _ ,

Iamverdipfi AH fiatzquale LPq. & fiat
ipfi GI zquale NPq. habens cum toto angulum
communemin P3 ergo, 26.6. LPq. & NPq.
erunt circa eandem diametrum : tum perficiatur
Schema . Et quoniam, coz/fr. quantur' AGE, & |
FEq. adeoque , 17. 6.¢ft AG ad FE, ut FE
ad GE, hoceft , 1.6. eft AH, fivé LPqg. ad
FI, ut FI ad GI, fivé ad NPq. atque pariter
3-lerm. ad 39. baj. eft LPq. ad LPN, fiveé ad
LO, ut LO ad NPq. Ergo FI, fivé, conflr.&
38. 1.ipfum DK =quaturipfi LO, fivé (43. 1.
& 1.ax 1.) ipi NM; adeoque mquantur DI, &
gnomon VPX pl. NPq. atqui , confir.®quan-
tur Al, & LPq. pl. NPq. ergofubduétis, hinc
gnomone VPX, & illinc pgro DI; zquabun-
tur, 3.a¥%. 1. AC, & LNQq. acpropterea recla
LN poteft fpatium AC.

Dico autem , ipfam LN effe Apotomen.
Nam , %t prias, AH, & GI funt rationalia, er-
goetiam LPq. & NPq. ipfis zqualia, funtra-
tionalia ,adeoque LP, & NP funt rationales .
Contra verd , #t prias , FI, fivé LO eft Me-
dium , adeoque Irrationale , acproindé¢ NPg.,
fivt NO, & LO funt fibi incommenf. quippé
alterum eft Rationale, alterumverd Irrationale 3
Ergo, 1. 6. & 10. 10. etiam LP, & NP funt fibi
incommenf. quz tamen funt oftenfe Rationales;

Ergo, 74, buj. LN eft Apotome. Q. E. D.
PRO-
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PROPOSITIO XCIL

1fpatium ( AC ) contineatur fub rational

(AB), & apotome fecunda( AD, fivé AE
sezaz2s DE ) ;rettalinea ( L) fpatium ( AC )
rorens,eft Apotome prima Medice .

Siquidem , ut in przcedenti, cujus adhibea-
tur conftruétio, utraque AG, GE eft long. com-
menf. toti AE, quz long. incommenf* eftratio-
nali AB ( Nam fitoti AE effet long. commenf.
vationalis AB, cui, byp. &’ 2.def. ex tertiis , po-
nitur long. commentf. congruens DE: effent to-
ta,8& congruens fibi long: commenf. contra hyp.);
ergo utraque AG, GE eftlong. incomment. ratio-

nali AB: funt tamen ratiomales, utpoté , #¢ prius,
long. commenftoti AE rationali ; ergo, 22.10. :
AH, & GI funt Media. Cetertim DF, & FE
funt long: comment. ipfi DE, cujus fuat dimidizx,
atque DE, utpott congruens 4 eft long. com~
menf. ipfi AB; ergo, 20.10. DK, & FI funt
rationalia . Rurfus , ## prius , LN poteft fpatium
AC. ‘
Dicoautem, ipfam LN effe Apotomen pri-
mam Med. Nam, #2 prius , AH, & GI, hoc
et LPq. & NPq. funt Media , adeoque LP, &
NP funt Mediz : Contra verd, #t prius, Fl, five
1O eftrationale, adeoque NPq. fivé NO, &
LO funt fibi incommentf., quipp? alterum eft Me-
dium , ac proindé Irrationale , alterumverd Ra-
 tionale ; ergo, 1. 6. & 19.10. LP, & NP funt
{ibi
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fibi incommenf. Que tamen funt fibi altem poti

. commenf: Nam AG, & GE, & AE(utin g2.
+-buj. oftenfum eft) funt ﬁbl long commenf. adeo-

que , I. 6.& 10.h2j. AH, & Gl, fivé LPq.

& NP funt fibi pot. commenf fed, & continent

ipfum LO, quod, #¢prias,eft Rationale ;ergo,
75. baf. LN eft Apotome prima Mediz .

PROPOSITIO XCIV.

Ifpatium ( AC)) comtineatur [ub rationali
. (AB), & apotomsa tertia ( AD, boc eft AE
minus Db) rectalinea LV ) fpatinm ( AC )
potens,eft fecunda 4, patome Medice ,

Quippe , quoniam , byp. & 3.def. ex tertiis,
nequetota AE, neque congruens DE ponitur
long. commenf. ratlonah AB; idcircd, retexen-
do ordinem precedentium demonﬁrationum..,,
erunt tam AH, & GI, quam DK, & Fl Me-
dia: Rurfus, #t¢rius , LN poteft fpatmm AC.
Dico autem , LN effe fecundam apotomen me-
.diz : Nam, #¢ prizs , AH, & GI, hoceft LPq.

- & NPq. Media funt, ac proind® & reétz LP,

. & NP fummedxa:,qua: tamen funt fibi pot. tan-
tdm commenf. Nam , utin g2. 4zj. oftenfum eft,
AG & GE, & AE funt fibi long. commenf.
adeoque 1. 6. & 10.10. AH, & GI, hoceft

" LPq. & NPq. funt fibi commenfarabilia , ac

proindt LP, & NP funt fibi pot. commen(.: At

vero, #tprins, GE eft long. comment ipfi AE,
S Ccui,

O o)

O SIER
» B
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A 5 Byp.& %6. baj, et long. incomm. ipfa DE,
@ long.commen(. eft ipfi FE, adeoque GE,
.. FE funt fibi long. incommenf., und¢ , 1. 6. &
‘. bzj.etiam FI, & GI, hoceft LO, & NO,
- proind¢ demum LP, & NP funt fibi long.
ommen{. Quoniam igitur LP, & NP funt
‘lenfae pot. tanttim f{ibi commen(. & continent
Tum LO, hoceft FlI, quod oftenfum eft me-
am 3 erit,76. byj. LN Apotome fecunda Ms-
By Q-__ E. D. ) .

PROPOSITIO XCV.

N fpatizm ( AC ) contineatar fub rationali
3 (AB) , & apotoma quarta( AD, hoceft
AL minis DE ) ; vettalinea ( LNV ) fpatium
-AC)) potens,eft Minor. . .
~ Nam adhibita eadem conftrutione : Quo-
Nam , def. trinm pofter. apotomarum , AE plus po-
‘eft quam DE quadrato linez fibi long. incom-
nenf. ; idcircd, 19.04j. AG, & GE funt fibi
ong. incommen(. Quoniam verd , byp. & 4. def..
xtertiis,tota AE rationaliseft ipfi AB ratiosas
ilong. comment; erit , 2o0.b%j.iplum Al, fivs
LPq. pl. NPq. Rationale : Rurfus , quia con-
sruens DE rationalis eft , long. incomment. iph
AB; erit, 22. 10. DI, adeoque eius dimidium.
Fi, fivd LO Medium : Deindé, quoniam, «¢
prizs , AG, & GE funt fibi long. incommenf.
erunt etiam ( 1. 6. & 10. 10. ) fibiincommenfu-
nbilia AH, & GI, fivé LPq. & NPq. adco-
) qﬂv‘i
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‘que LP, & NP funt £bi pot.incommenf. De- |
mum oftendemus etiam , ut in precedentibus, |
reCtam LN poffe fpatium AC; adeoque,7. 10|

D. -

linea LN eft Minor. ‘Q._E.
PROPOSITIO XCVL

g Lfpatinm ( AC ) contiseatzar [ub rationd

s ) (AB) & apotoma quinta( AD, boc eft AE
minis DE) ; vefta linea LN [patium ( AC ) po-
teus ,eftea 5 qua cum Rationali Mediam totam.
efficit . :
Quoniam enim , ut in precedenti, AG, &
GE funt fibi long. incommenf. & quia, byp. &'y
def.ex tertiis , AE rationalis rationali AB eft
long. incommenf., erit, 22.10. Al, fivé LPq
pl. NPq. Medium : Quoniam verd congruens
DE rationalis rationali AB eft long. commen(.
erit. , ‘20. b»j. DI, adeoque ejus dimidium FI,
fivé LO rationale . Rurfus, ut inprecedenti,
AH, & GI, five LPq. & NPq. funt fibi incom-
menf. adeoque LP, & NP funt fibi pot.incom-
menf. & reéta LN poteft fpatium AC ; ergo,
78.baj. LN eftea, qua cum Rationali Medium
totum efficit . Q_E D.

PROPOSITIO XCVIL

S I fpatium ( AC ) contineatur fub rationoh
. ( AB ) & apotoma fexta ( AD, boceft A8
minys DE ); refia lines LNV, Jpatium AC potens,

ety
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Y 5 qua cim Medio Medium totum efficit . :

Quoniam , utinprecedentibus , AG, &
E funt fibi long. incammen(. & quia, hyp. & 6.
f- ex tertiis , utraque AE, DE eft rationalis
ng. incommentf. rational AB erit, 22. 10. tam
)1, adeoque ejus dimidium Fl, fivé LO, quim
I, fivé LPq. pl. NPq. Medium : Rurfus, ut
1 praecedentibys , AH, & GI, ﬁvé LPq. &
{Pq. funt fibi incommenf. adeoque LP, & NP
t fibi pot. incommenl. & reta LN poteft fpa-
um AC; Ergo,y9.4%j. LN eftea, quae cum
fedio, Medxum totum efficit.

Q._E. D.

QVASNAMLATITUDINES
Ejficiant quadrata fex privarum Irratio-
nalium genwitarum per [ubtrattionem
- applicata ad Rasionalem .

PROPOSITIO XCVIL

Vadratam apotome ( AB. ) adrationalem
(DE ) applicatum , latitudinen ( DG )
facit apotomen primanm .

Expofit rationali DE, cui, byp applxca‘
um eft DF =quale ipfi ABq. fiat etiam DH
ipi AC,. &demumfiat IK ipfi BCq. =quale;
mquabuntur( 7. 2. ) pariter 2 ACB,& GK, atque
divifa GL bifariam in M, equabitur GN, vel
MK uni ACB: Quoniamergo , Ayp. &74 bztj.

tota AC, & gongruens BC rationales funt; erunt
ACq.
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ACq. & BCq. rationalia , adeoque fibl com-
menfurabilia ; quinetiam ( 16.-10.) ACq. pl
BCq. hoc eft totum DK, utpot? utrique ipfo-
tum commenlurabile , rationale erit ; ergo, 21.
10. efliciet latitudinem DL rationalem ipfi DE |
long. commenfurabilem : At verd, quoniam AC,
& BC rationales funt fibi tantim pot. commenf.
erit, 22.bzj. ACB, adeoque & ejus duplum,
fivé GK, Medium; ergo, 23. baj. efficiet latitu-
dinem GI. rationalem , ipfi DE long. incom-
menf.ergo GL, & DL erunt rationales fibi pot.
tantdm commenf. adeoque , 74. buj. DG eft
Apotome . S .

Dicoautem , DG effe Apotomen ordine
primam . Quoniam enim, 3./em. ad 3. baj.eft
ACq. ad ACB, ut ACB ad BCq. erit, ( 7.5-)
etiam DH ad MK, ut MK, ad IK, adeoque 1
(1.6. )erit- DI ad ML, ut ML ad IL, adeo-
que , 17.6. DIL =quabitur ipfi MLq. hoc eft |
(4- 2..) quadranti ipfius GLq. Atqui,. uz prius,
ACq. & BCq. hoc eft DH , & IK, funtfib
commenf.ergo , 1. 6. 10. 10. funt fibi long f
commenf. DI, & IL ; adeoque , 18. 10.tots ,
DL plus poteft, qudm congruens GL quadrato

. linez fibi long. commentf; Atque, #¢ prias , eadem
tota DL eft long. eomment rationali DE; ergo,
3. def. ex tertiis, DG eft Apotome prima . -

E D 1

FRO- }

i
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PROPOSITIO XCIX

Vadratum Apotome prime Mediz( AB )
adrationalem ( DE’) applicatam , latitndi-
~ nem ( DG ) facit Apotomen fecundam .
Adhibita enim. pracedenti conftruétione .
uoniam, lz{;{:’. &' 5. bzj. tota AC, & congruens
BOC funt mediz pot. tantdm fibi comment., erunt
ACq. & BCq. Media fibi commenf. Quin &
totum ACgq. pl. BCq. hoc eft DK, utrique il-
lorum erit commenf., &Medium; adeoque, 23.
1 0. efficiet latitudinem DL rationalem , ipfi DE .
long. incommienf. At verd , quoniam , Hyp. &
»5.10. ACB, fivé MK, adeoque & GK ratio- .
nale ponitur ; erit, 21. to. GL rationalis, long.
commentf. ipfi DE; ergo DL, & GL funtratio~
nales, fibi pot. tantim commenf. Rurfus , utin..
praced. oftendetur, totam DL plus poffe, quam
congruentem GL, qu jam oftenfz eft long. com-
men{. rationali DE , quadrato linem fibi long.
- commenf. , ergo, 2.def.ex tertiis, DG eft Apo~
tome fecunda. Q_E. D.

~ PROPOSITIO C
V‘ Q?:adramm Apotoma fecande Medic( AB )

ad rationalems ( DE ) applicatum Jatittedia.
nem ¢ DG ) facit Apotomen tertiam . -~
Nam oftendetur , urprins, DK Medium s
¢fle , & retam DL Rationalem , long. incom-
; R | O et
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men{. ipfi DE: Rurfus, quoniam etiam, byp. &
»6.hxj. ACB, fivé MK; adeoque , & GK Me-
dium eft ; erit, 23. b#j. GL rationalis , long. in-
commentf. rationali DE: Quoniamverd eft, 1. 6]
AC ad BC, ut ACq. ad ACB , atque , by
AC, & BC funt fibi long. incommenf. erunt
etiam fibiincommenf. ACq. & ACB: Atqui DK,
five ACq. pl. BCq. eft commenf. ipfi ACqg

Nam AC, & BC ponuntur fibi pot- faltém,
commenf. )& ACq. #¢prias , incomment ipl
~ ACB, adeoque , & ejus duplo, five ipfi GK; er-
go DK, & GK, adeoque, 1.6.& r10. 10, etiam
DL, & GL funt fibi incommef. que tamen funt
oftenfa rationales : Quarum cum neutra fit long.
commenf. rationali DE, & oftendi poffit , utin
98. baj. totam DL plus pofle,qudm congruentem
GL quadrato line fibilong. commenf. idcirco,
3. def. ex tertiis,erit DG Apotome tertia .

‘ . E. D

PROPOSITIO CL

Vadratum Minoris ( AB ) adrationalem
QﬁDE ) applicatam.facit latitudinenms( DG)
quartam Apotomen. - '
Nam adhibita eadem conft. Quoniam , &yp.
& vy baj. ACq. pl. BCq. five DK-eft ratio-
nale ; erit , 21.10.ipfa DL rationalis , fong.
commenf. rationali DE: Contra verd , ACB,
adeoque ejus duplum GK Mediumeft ; ergo °
23. 4. GL eft rationalis long. incommenf. ra- |
= ‘ tiona-
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jonali DE ; ergo DL, & GL funt rationales
ibi pot. tantim commen{. Ceeterdm, byp. & »7.
ouj. ACq. & CBq. hoc eft DH, & IK, funt
ibi incommen{. ; adeoque 1. 6. & 10.4%j. DI, &
L funt fibi long. incommentf. atqui, ut in 98. baj.
oftenfum eft, ®quantur DIL, & quadrans ipfius
GLq. Ergo, 19.5#j. DL plus poteft, quim GL,
quadrato linez fibi long. incommenf. adeoque ,
4. def. ex tertiis yerit DG Apotome quarta «

~. Q_E D

PROPOSITIO CL
Q?jzdmmm eius ( AB) , qua cum Rationali

Medium toturm efficit, ad rationalem (DE)

‘ applicatum , latitudizem ( DG ) facit
Apstomen quintam . —

Nam pofita eadem conftr. Quoniam , Ayg.
& 4. bzj. ACq. pl. BCq. five DK,eft Medium:
erit , 23.b0%j. DL rationalis long. incomment.
rationali DE: Contraverd , ACB, adeoque
ejus duplum GK, eft rationale , ac proinde 21.
10. GL eftrationalis, long.commenf: rationali
DE, undt DL, & GL funt rationales fibi pot.
tantiim commenf. & quoniam deind? , ut in prz-
ced. DL plus poteft,quim GL quadrato line
fibi long. incomment. , ergo DG eft Apotome
quinta, . Q_E. D

*  Ta  PRO-
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PROPOSITIO CIIL

Vadratumejas ( AB ) quecum)Medio,

Medium totum efficit , ad rativnalem( DE)

applicatnm y latitudinem ( DG ) efficit
Apotomen [extam .

Nam , #¢ prizs , Quoniam , byp. & »9. buj.
tam ACq. pl. BCq. fivé DK, qudm ACB, adeo-
que eius duplum GK, Medium eft 5 idcircd, 23.
buj.tamtota DL, qudm congruens GL , eft ra-
tionalis, long. incommen. rationali DE: Rurfus,
utin przced. DL plus poteft,quim GL quadra-

* to line= fibi long. incommenf. atque demum.,.

byp. & v9. buj. ACq. plus BCq. & ACB, fivé
DR, & GK,funt fibi incomment. ergo, 1. 6. &
3o. 10. funt etiam fibi incommenfl. DL, & GL,

»tamen funt oftenfe rationales ; Ergo, 6. def. |

extersiis, DG ex fexta Apotoma.-

| Q._E D.
PROPOSITIO CIV.

Ettalinea( DE ) Apotome ( AB , fivé
{ AC miniis BC ) longitudine commenfura-
bilis ; © ipfa Apotome ef} , atque ordine eadem.

Nam fifieret ,ut AB ad DE, itd AC ad
DF, & fit AB long. commenf. ipfi -DE ; erit
- etiam AC pl. BG,long. commenf. ipfi DF pl.
FE; fiquidemerit , 4yp. &' 19.5. AC ad DF,

ut BC ad EF, &alern. AG ad BC, ut DF
| ' «dEF,
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aad EF, & compon. AC pl. BC ad BC, ut DF
pl. EF, ad EF, atque iterum afrern. AC pl.BC,
ad DF pl. EF, ut BC ad EF, atqui, 4yp. BC,
&z EF funt fibi long. commen(. nam fe habent; ut
AB ad DE, quz 4yp. funt{ibi long. commenf.
ergo etiam AC pl. BC, & DF pl. EF funt fibi
long.commenf. .
Fiat ergo, ut AB ad DE, itd ACad DF;-

. ergo , ut prias , AC pl. BC, & DF pl. EF

erunt fibi long. commeni. : atqui AC pl. BC,
 byp. & 37. 10. ¢eft Binomium ; ergo, 67. 10. DF
pl. EF ejufdem ordinis Binomium erit , adeoque
DF minus EF ejufdem ord. erit Apot. cujus
AC, minus BC. Q_E. D. '

PROPOSITIO CV.

P Etalinea ( DE ) Apotome Mediz ( AB, .
boc eft AC minus BC ) commenfurabilis,

&' ipja Aporome Medie e} , atque ordine eadem.
Fiat etiam , ut AB ad DE, fic AC ad
DF; ergo, #tprias 5 AC pl. BC, & DF pl
EF {unt fibi long. commenf. ; adeoque , 68. 10.
DF pl. EF ejuldem ordinis erit Bimedialis,
cujus AC pl. BC, ac proind¢ DF pl. EF ejuf-
dem ordinis erit Apotome Mediz , cujus AC
minus BC. Q_E. D. '

T3 PRO-. |
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PROPOSITIO CVL

Ettalinea( DE ) Minori( AB, boc eft |

AC minus BC) commenfurabilis , & ipfa |
Minor eft. A
_ Namfat,ut AB ad DE, fic AC ad DF;
-etiam , #tprius , AC pl. BC, & DF pl. EF
erunt {ibi long. comment. atqui, 4yp. AC pl.BC
eft Major ; ergo , 69. 10. DF pl. EF Major
etiam eft ; ac proind® DF , minus EF Minor
erit. - Q_E. .D.

.PROPOSITIO CVIL

€ttalinea ( DE) commenfurabilis ei ( AB,

W \. hoceft AC minus BC ), que cam rations-

bi medium totum efficit 5 & ipfa cumrationali me- |

-dium totam efficiens eft . ' '

Quippé,uz prius , AC pl. BC eft rationale,

ac medium potens , ergo, 7o. 1o. DF pl. EF erit .

rationale , ac medium potens ; adeoque DF mi-
nus EF eritea , qua cum rationali medium to-

tumeificit.  Q._E. D. '

PROPOSITIO CVIL

R Etta linea( DE )commenfurabilis ei ( AB,
boc eft AC minus BC ), que cum medio
medium totum efficit 3 & ipfa cum medio , medism
totum efficiens efl .

‘ Nam

, -
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Nam AC pl. BC, & DF pl. EF funt fibi
long. comment, atqui, byp. AC pl. BC cft bi-
na media potens; ergo , ~1. 10. DF pl. EF bi-
na media potens erit ; adeoque DF minus EF

-eritea, qux cummedio medium totum efficit .

Q. E. D.
IRRATIONALES,

- Quarzm quadrara aquantar refiduo pcyl
Jubtyattionem medii @ Rationali , wve
vationalis & medio - vel medii

- N @ Medio.

«

PROPOSITIO CIX.

Edio ( B ) drationali ( A pl. B ) detra-
A &to ,rettalinea ( H ) ,qua reliqam fpa-
tium potefl , ana ex duabus irrationalibas eft , ni-

. miram vel Apotome , vel Minor .

Ad CD expofitam rationalem fiat re€tangu-
lum' CI zquale compofito rationali A pl. B, atque
tum fiat FI @qualeipfi B Medio; ergo CE xqua-
bituripfi A, fivé ipfi' Hq. Quoniamergo Cl eft
rationale ; erit , 21. 10. CK rationalis long. com-
menf. rationali CD: fed quoniam FJ eft medium;
erit, 23.10. FK rationalis long. incommenf. ra-
tionali CD; adeoque , 13. 10. CK, & FK erunt
rationales fibi pot. tantiim commenf: ac proinde, -
74. 10. CF eft Apotome . Siigiturtota CK pl.
poterit quim congruens FK quacrato linem fibi

. T 4 -~ long.
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long. commenf. erit 1.def . ex rert. CF apotome
prima; adeoque,92. 10.linea H erit Apotome_.
Sin CK pl. poterit quam FK quadrato linex fibi
long. incommenf. erit , 4. def. ex tert. CF Apoto-
me quarta; ac proinde,9s. 10. linea H erit Minor.

PROPOSITIO CX.

Ationali ( B) d medio ( Apl B) detfaf?o,

vetta inea( H ) , qua reliqum [patiaum po-
zejt  erit vel Apotome prima medic , velea 5 que
cum rationali medium totum efficit .

. Ad CD expofitam rationalem fiat re€tan-
gulum Cl =quale compofite medio A pl. B, atque
tum fiat FI equale ipfi B rationali ; ergo CE
quabitur ipi1 A, five ipfi Hg. Quoniam ergo
Cl eft medium ; erit , 23. 10. CK rationalis
long. mcommenf rationali CD: fed quia Fleft
rationale ; erit , 21.10. CK rationalis, long.
commenf. rationali CD; adeoque, 13. 10. CK,
& FK erunt rationales fibi pot. tanu\m commenf.
ac proind¢ , 74. 10. CF eft Apotome . Si igitur
tota CK pl. poterit qudm congruens FK qua-
drato line= fibi long. comment; erit -, 2. def. ex
zers. CF Apotome fecunda ; adeoque,gg buj.
linea- H erit Apotome prima mediz . Sin C
pl poterit quém FK quadrato lineze fibi long.
incomment. erit, §.def. ex tertiis, CF Apotome
quinta ; ac proindé, 96. b«j. linea H ‘erit ea, qua
cumrationali medium totwm efficit . Q_%

' - PRO-
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'PROPOSITIO CXL

Edio( B ) medio(®A pl. B ) detratlo ,

gquod fitincommenfurabilesori ( Apl. B )y

recta linea(H ) , que reliquum [patium porefherie

wvel Apotome fecunda medie , vel ea qua cum me-
dio medium totamefficit. . o

~ Ad CD expofitam rationalem fiat re@angu-

lum CI @quale compofito medio A pl. B, atque

tum fiat Fl ®quale ipfimedio B; ergo CE zqua-

bitur ipfi A, fivé ipli Hq.atque, 23, 10.tam . CK

quam FK erit rationalis long. incommenf. ratio-

-nali CD; ergo CK, & FK erunt rationales fibi

pot. tantdm commenf. adeoqué 74. 10. CF eft
Apotome.Si tota CK pl. poterit quam congruens
FK quadrato linez fibi long. comment. erit 3.def:
ex terz. CF apotome tertia ; adeoque,94. bzj. li-
nea H erit Apotome prima medi . Sin verd CK
pl. poterit quam FK. quadrato linea fibi long. in-
commenf. , erit,6. def. ex tertiis , CF Apotome_»
fexta 3 ac proind® , 6. buj.linea H eritea, qua
cum medio , medium totum efficit.

Q_E. D.
. PROPOSITIO CXIL
A Potoh:é (A ) #on ef? eadem ac Bino{nir}fz; .
"~ Ad expalfitam rationalem BC fiat re&angu-

lim CD =quale ipfi Aq. ergo, 94. 1e. erit BD
" , ' ' ¥ Apo-
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Apotome prima : Sit autem DE ejus congruens;

ergo, 74.10. BE; & DE funt ration. fibi pot.
tantim comm. & 1. def. ex ters, BE eft long.
commenf. rationali BC. Tam fi fieri poteft , fit A
Binomium , ergo, 61. 10. BD eft primum Bino-
mium , cujus majus nomen fit BF , minus verd
FD; erunt, 3. 10. BF, & FD rationales fibi pot.
tantdm commenf. , fed , 1.def. ex fec. erit BF
long. commen{. ipfi BC, cui, ut prius, eft long.
commenf.ipfa FE; ergo BE ipfi BF, adeoque_,
Corol. 16. 10. etiam BE ipfi FE erit long. com-
menf. adeoque FE erit rationalis . At vero, #¢
prias » BE, & DE funt rationales fibi pot. tan-
tim commentf. ergo etiam FE, & DE funt ratio-
nales fibi pot. tanttim commenf. adeoque, 4. 10.
FD eft Apotome , 'nemp irration. eum tamen»
oftenfa fitration. = Q. E. A. :

"IRRATIONALES .
Genira ex applicatione Quadrati Ratsona- .
' lisad Binomium , vél ad Apotomen

PROPOSITIO CXHL

Vadratum rationglis ( A ) a[glicatam ad

Binomium ( BC, five BD pl. DC ) latitu-

dinem facst Apotomen ( EC, five EH

“wints CH ) ejufdem ordinis: cujus nomina, neme

pe tora , &' congruens ,commenfurabilia , & proe
portionalic [unt nominibus Binomii . ‘

Ad DC minus Binomij nomen fiat DF

- equale
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zqualeipfi Aq. fiveipfi BE; ergo, 14. 6. erit
BC ad CD, ut FC ad CE, & divid.erit BD
ad DG, ut FE ad EC: atqui , Ayp. BDmajor
eft, qudm DC; ergo, 14. 5. erit FE major quam,
EC. : -

~ Sumatur ergo EG equalis ipfi EC, & fiat,
ut FG ad GE ita EC ad CH; erunt EH, &
CH tota, & congruens, five iomina Apotom:®
EC, quibus conveniunt ¢a, qu in Theoremate
proponuntur. ‘
Quoniam enimeft, confr. FG ad GE, ut
EC ad CH; erit, compon. FE ad GE, fivead
CE, ut EH ad CH; ergo , 32.5.erit FH ad
EH, ut EH ad CH: igitur. =~ .
(FH ad EH (atprias)
Equ. he fEH ad CH ( #tprius)
Rationes LFE ad EC ( #tprius)
\BD ad DC
Atqui, 5yp. BD,& DC funt fibi pot. com-
menf. ergo,10.5%j. EH , & CH funt etiam fibi
pot.commenf. Atqui, #¢ prizs , FH, EH, & CH
funt continu proportionales ; ergo, Corol. 20. 6.
eritFHq. ad EHq. ut FH ad CH, fed FHgq.
& EHq. funtfibi commenf( Nam FH, & EH
funt oftenf fibi pot. commenf. ) ergo , 10. 10.
FH, & CH erunt fibi long. comment{. adeoque
16. 10.etiam FC, & CH. Catertm, 4yp. &
3%.10. CD eft rationalis, & DF, fivé Aq.eft

" rationale ;ergo, 21. 10. CF eftrationalis, long.

commenf. ipfi CD; ergoctiam CH ( cui , #¢
prius,ipfa CF eftlong. commenf. ) eft rationa-
lis
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lislong. comment. ipfi CD: atqui, #¢ prixs ,EH
. & CH funt oftenfe fibi pot. commen{. ergo etiam
EH eft rationalis ; adeoque , 74.4%j. EC eft
Apotome , cui congruit CH. Quod primd erat
demonftrandum.

Porrd , »t priusseft EH ad CH, ut BD ad
DC, &' altern. EH ad BD, ut CH ad DC.
Quod fecundo erat demonfirandum.

Deind¢, quoniam , #prius,CH, & DC
funt fibi long. comment. ergo, 10.b%j. etiam EH,
& BD funt fibi long. commenf. adeoque 15. 10.
ita poterit BD plufquam DC, ac EH plufquam
CH quadrato line® fibi long. commenf. vel in-
commenf. Item fi fit BD, erit etiam EH, fin ve-
rd fit DC, erit etiam CH rationali expofite
long. commenfurabilis : quod fi nec BD, nec
DC; itdetiam neque EH, neque CH eidem.,
_ rationali long. commenfurabilis erit ; adeoque,
ex [ecundis, & tert.def. Qualecunque Binomiurit
fit BC, ejufdem ordinis Apotome erit EC. Quod
demum- E. D. : :

PROPOSITIO CXIV.
Uadratum Rationalis ( A ) ad Apotomen
( BC, fivé BD minis CD ) applicatum,la-
' pitwdinem facit ( BE ) Binomism, cajus
somina ( BH, HE ) funt long. commenfurabilia,
&' proportionalia date Apotome nomsinibus ( BD,
CD ) ; Binominmaque ejufdem ef? ordinis, ac Apo-

tome « :
~ Ad-
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Ad BD totam applicetur BF ®quale ipfi

Aq. fivtipfi CE; ergo-, 14. 6.erit reciprocd
BE ad BG, ut BD ad BC, & convert. eritBE

- ad GE, ut BD ad CD. Tum fiat, ut compofi-

ta BE ad compofitam GE, ficablata HE ad

ablatam GH; ergo, 19. §.erit refidua BG ad

. refiduam HE, uttota BE ad totam GE, qua

confir.funt, ut HE ad GH; ergoerit BH ad

. HE, ut HE ad GH; adeoque,Corol. 20. 6. erit

BHgq. ad HEq. ut BH ad GH : Atqui BHq.
& HEq. funt {ibi commenf. ( Nam, zz prius, elt
BD ad CD, ut BE ad GE, qux funt, 2z priusy
ut BH ad HE, atque BD, & CD, utpoté no-
mina Apotoma , funt rationales fibi pot. tantiim
commenf. adeoque, 10, 10. BH , & HE funt
etiam fibi pot. tantiim commentf. ) Ergo, 10. 10.
BH, & GH funt fibi long. commenfadeoque s,
cor. 16. 10. etiam BH, & BG funt fibi long.

; commenf. Quoniam verd Aq. fivé BF, rationa-

le applicatum ad sationalem BD, facit ¢ 21. ro.
latitudinem BG rationalem , long. commenf.
ipfi BD; idcircd etiam BH ( quipp? que often-
fa eft long. commenf. ipfi BG ) erit rationalis,
eidem BD long. commenf. Atqui HE oftenfa
eft pot. tantiym commentf. ipfi BH rationali ; Er-
go BH, & HE funt rationales fibi pot. tantdm

. tommenf. adeoque, 3». 10. BH pl. HE eft Bi-

nomium . Quod primd erat demonftrandum .
Tum, qnoniam , #t prius,eft BH ad HE,

ut BD ad CD; ergo , altern. eric BH ad BD,

ut HE ad CD: atqui , s prius, BH, ?c BP
. . . )5t 4
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funt fibi long. commenf. Ergo , 10. 10. etiam HE
& CD erunt fibilong. commenf. Adeoqué Bi-
nomii nomina funt proportionalia , & long. com-
menfurabilia nominibus Apotom® . Quod erat
.deindg oftendendum. :

Poftremd, 15.10.eodem modo BH plus,
quam HE, ac BD plus,qudm CD poterit qua-
drato linez {ibi long. commenf. vel incomment
Eodemque, 10.b#j. pariter modo erit BH , ac
BD, velerit fimiliter HE, ac CD long. com-
menl. cxpofite rationali , & fiillorum nominum
neutrum , horum etiam; neutrum . Adeoque, ex
Jecundis , & tertiis def. Binomium BH pl. HE
ejufdem erit ordinis , ac Apotome BD minds :
- CD. Quod demum erat demonftrandum.

"PROPOSITIO CXV.

I [patinm ( AB ) contineatar fub Apotoma

(ACgi‘vé C€ miuis AE ), & Binomio
(D pl. BD ) cxjus nominafint proportionalia,
&' long. commenfurabilia nominibas Apetoma ;
vetia linea (F ) fpatium ( AB )potens , eft Ra-
tionalis . : '

Sit G quevisrationalis , & fiat CH ®qua-
leipfi Gq. Ergo , 113.44j. erit BH (fivd HI
minlis IB ) Apotome , atque erunt fibilong. ;
commenf. HI, & CD, uti & IB, & DB, quin
erit HI ad BI, ut CD ad DB, quz funt, byp.
ut CE ad EH; ergo, 11.4.&" altern. erit, ut
tors M1 adtotam CE, fic ablata Bl ad ablatam

EA;
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EA; ergo , 19.5. erit refidua BH ad refiduam
AC, ut tota HI adtotam CE, five, ut ablats
Bl ad ablatam EA: Atqui,12.10. Gl, & CE
funt fibi long. commenf. ( guippé tam CE ,
Ayp.quam HI, uz prius,eftlong. commenf. eidem
CD)Ergo, 10.10. BH, & AC funtetiam fibi
long. commenf. adeoque , 1.6. & 10. 10.etiam
HC, & BA funtfibi commenf. Sed HC, hoc
eft Gq. eft Rationale; ergo BA, five Fq. erit
rationale, ac proinde linea F eft rationalis .
COROLL. Hinc fieri poteft , ut fpatium
rationale contineatur fub duabus reétis irratio-
nalibus. ' o

PROPOSITIO CXVL

Media (- AB ) fiant infinita Irrationales
(BE, EF &°c. ) & nulla alicui anteceden-
tium eft eadem .

Sit AC expofita rationalis, ad quam appli-
catum fit fpatium AD;-ergo, 1. lewsm. ad 38.huj.
-AD eft Irrationale: Tumin AB protrafta fu-
matur BE, quz poffit fpatium AD;ergo, 11.
def. buj. BE eft Irrationalis , nulli anteceden-
tium conveniens;nullum enim quadratum alicujus
hucufque explicatarum irrationalium applicatum
ad rationalem , latitudinem efficit Mediam : Per-
ficiatur deind re€angulum DE; ergo, cit. lewsus-
DE eft irrationale ; & proinde , ciz. def. reéta.,
EF, quzipfum poteft eft irrationalis , & nulli

: : prio-
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priorum eddem ; nullam enim hucufque demon-
fitatarum frrationdlium quadratum ad rationa-
Tem applicatum latitudinem efficic ipfam BE; &
fic porrd deinceps infinitz invenientur irrationa-
- Jes ; & earum nulli antecedentium erit eadem . -

Q_Eu Do
PROPOSITIO CXVIL

Ropofitam [it nobis oftendere ', in quadratis

Siguris( BD ) diametram ( AC ) later
- (B incommenfurabilem effe .

Siquidem, 47.1.eft ACq. ad ABq.ut 2.
&d 1. quz non funt , ut numerus quadratus ad nu-
merum quadratum ; ergo, 9. b#j. AC eft long.
incommenfurabilis ipfi AB. Q_E. D

. SCHOL. Celebratiflimum (ut ait Barro-

owigs ) eft hoc Theorema apud veteres philofo-
phos , adeout qui hoc nefciret , ewn magnus
PLATO non hominem, fed pecudem diceret.

LAUS DEO.-

LIBER
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priorum e4dem ; nullum enim hucufque demon.
ftratarum irrationalium quadratum ad rationz
Tem applicatum latitudinem efficit ipfam BE; &
fic porrd deinceps infinitz invenientur irrationa-

. Jes ; & earum nulli antecedentium erit eadem.

'Q_E. D
PROPOSITIO CXVI

RopOﬁtﬂin [it nobis oﬁe;tdere s i1 quadratis
figuris( BD ) diametram ( AC ) latai

- AEB") incommenfurabilen effe .

Siquidem, 4%. 1.eft ACq. ad ABq.ut2
ad 1. quz non funt , ut numerus quadratus ad ns
merum quadratum 3 ergo, 9. b%j. AC eft long.
incommenfurabilis ipfi AB. . .

. SCHOL. Celebratiflimum (ut ait Barr-
ovigs ) eft hoc Theorema apud veteres philofo-
phos , adeout qui hoc nefciret , eumn magns
PLATO non hominem, fed pecudem diceret.

LAUS DEO.-

LIBER
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1. Olidum eft , quod longitudi-

ss Nem, latitudinem, & crafii-

W tudinem habet. A

2. , Solidi autem extremym eft
_ y fuperficies,

3. §Lineareétaeft ad planum re-

neas , quibus illa tangitur, quaque in propofito
funt plano , reétos ahgulos efficit .

4~ Planum ad planum re€tum eft , chmireétee
linez , que communi planorum feétioni ad reétos
angulosin uno planorum ducuntur, alteri plano ;
ad re€tos funt angulos . . .

5. Reétalinemad planum inclinatio , eft,
edm 2 fublimi termino re@e illius line# ad pla-
num deduéla fucrit perpendicularis, atque a pun-
&o , quod perpendicularis inipfo plano fecerit;
‘ad propcfite illius line® extremum , qucd in_.
eodem cft plano , .altera reflalinea fuerit adjun-.

o A - &a,

\
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&a ; eft,inquam, angulus acutus ipfa infiftegte
linea, & adjunéta comprehenfus .

6. Plani ad planum inclinatio , eft angulus
acutus reétis lineis contentus , qua inutroque_
planorumad idem communis fe€tionis punétum
duétz, reftos cum fectione angulos efficiunt .

. Planum ad planum fimiliter inclinatum.,
effe dicitur, atque‘alterum ad alterum , cum di&i
inclinationum anguli inter fe fuerint zquales.. -

8. Parallelaplana funt, que ®qualibus fem-
per diftant intervallis. '

9. ' Similes folidw figure funt , qua fimilibus
planis continentur , multitudine zqualibus .

10. Equales , & fimiles folide figura funt, .|

que fimilibus planis , multitudine , & magnitudi-
ne xqualibus continentur . _ ,

11. Solidus angulus eft plurium , quam dua-
rum linearum , que fe mutuo contingant , necin
eadem fint fuperficie , ad omnes lineas inclinatio.

ALITER, .
Solidus angulus eft , quipluribus, quim.,
duobus planis angulis , in eodem non confiftenti-
bus plano , fed ad unum punétum conflicutis,
continetur . ’

12. Pyramis eft figura folida , que planis
continetur, ab uno planoad unum punétum con-
fituta .

13. Prifmaeft figurafolida , qua planis con-
tinetur , quorum adverfa duo funt , & 2qualia, &
fimilia , & parallela ; alia verd parallelogramma .

14 ‘Spheraeft, quando, femicirculi manen<

te
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. te diametro , circumduétus femicirculus in fe_,
ipfum rurfus revolvitur , und¢ moveri ceperat.,
. cir cumaffumpta figura . :
- 15. Axisautem fphere , eft quiefcens illa
. refta linea , circum quam femicirculus conver-
-titur . _ ' :
- 16. Centrum fphere eft idem, quod , & fe-
- micirculi . .
;  17. Diameter autem fpherz , eft refta quz-
y dam linea per centrum duéta , & utrinque 3 fpha-
re fuperficie- terminata.
: 18. Conuseft , quando reftanguli trianguli
: manente uno latere eorum , qu® circa reftum an-
« gulum, circunduétum triangulum in e ipfum rur-
- fus revolvitur,und? maveri cgperat, circumaffum-
" pta figura. . - '
: Atque,fi quiefcens refta linea ®qualis fit re-
- lique , que circa re€tum angulum convertitur,
: Orthogonius erit conns : Si verd minor,Ambly-
gonius: Si verd major , Oxygonius. .
, 19« Axis autem coni, eft quicfcens illa linea,
+ Circum quam triangulum vertitur, .
. 20. Bafisverd conieft circulus , qui & cir-
cumduéla linea reéta defcribitur.
s 21. Cylindruseft , quando reftanguli paral-
. lelogrammi manente uno latere eorum , que cir-
ca re€tum angulum , circunduftum parallelo-
; grammum in?eipfum" rurfus revolvitur , undé
; C@perat moveri , circumaffumpta figura.
y 22. Axisautemcylindri, eft quiefcensillas
; tefta linea, circum quam parallelogrammum cone
; Vertiiur Ve 23.Ba- .
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23. Bafes verd cylindri funt circuli 3 duobus
" adverfis lateribus , qua circumaguntur , defcrpti.

24. Similes coni , & cylindri funt , quorum,
~ & axes, & bafium diametri proportionales funt.

2g. Cubuseft figura folida,{ub fex quadratis

equalibus contenta .

26. Tetraedrum eft figura folida,fub quatuor
- triangulis zqualibus , & zquilateris contenta .

27. Oflaedrum eft figura folida , fub o&e
triangulis xqualibus , & ®quilateris contenta-

28. Dodecaedrum eft figura folida, fub duo-
decim pentagonis qualibus , & ®quilateris, &
Zzquiangulis contenta. :

29. Icofacdrum eft figura folida , fub viginti
triangulis ®qualibus, & zquilateris contenta .

30. Parallclepipedum el figura folida, fex
figuris quadrilateris, quarum, que ex adverfo,
parallelz funt, contenta.

31. Solidafigurainfolida figura dicitur in-
fcribi , quando omnes anguli figure infcripta
conftituuntur vel in angulis, vel in later:bus, vel
denique in planis figure , cui infcribitur .

32. Solidafigura folide figure viciffim cir-
cuinfcribi dicitur , quando vel anguli, vel latera,
vel denique plana figure circumicripta tangunt
omnes angulos figur®, circum quam defcribicur.

 PROPOSITIO L

' Efia linea lgtm{ guedamn ( AC ) uoz eftis |
[ubjetto plano (DE ) , quedam vere (BC)
i1 [ubkivi « , . R
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In fubjeéto plano DE producatur AC in
dire&tum ufque ad F. Si jam vis, re€tam BC effe
etiamin dire€tumipfi AC; habebunt duz reta
linee ACB; & ACF commune fegmentum.s
AC: quod, 10.ax. I.fieri nequit.

PROPOSITIO IL
1dugretialinea( AB, & CD )[e mutnd

: Jecent 3 in and funt plano : atqne omne trian-
.gulum (DOB) in ano eft plano . ’
.Sitenim , fi f.p.3gli DOB pars quedam
OFG inunoplano, pars verd FDBG in alterog
- ergoipfius reéte OD pars OF eft in fubjetto
- plano,parsverd FD infublimi : quod, 1.11.
. fieri nequit 3 adeoque 3glum ODB in unoeft
- plano , proindequé¢ & retz OD , & OB; er-
g0, 1. 11. etiamtote AB, &.CD ineodem.
funtplano. Q. E. D. ° |

 PROPOSITIO I
S Tduo plam) (AB, & CD) [e mutso fecent 3

communis eorum feétio (EE ) eft retta linea.

. Nam fi communis fectio EF non credatur
: effe re@a linea ; ducatur in plano AB reéta
EHF, & in plano CD re&ta EGF ; ergo ha
duz rects , quoniam eofdem habent terminos
E, & F,, fpatium claudent ;: quod , 14.4%. 1. |
¢ fieri nequit. ' ‘

V3  PRO
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PROPOSITIO IV

Iretia linea ( KO ) duabas reciis lineis

( <1B,CD ) fe mintuc fecantibus in coruin. n-
#i Jettione ( K ) perpendiculariter infiftar 5 illas
dutto etiam per ipfas (AC, BD ) plawo ad angn-
Jos reftos erir . '

In fubjeélo plano duc utcunque retas AB,
& CD fedecuflantes in punéto K, & fint re-
&z KA, KB, KC, KD fibi mutud ®quales, &
junge re€tas AD, DB, BC, CA, & per K du-
catur quevisrefta Gl , atquejungantur & pun-
&o fublimi O retz OA, OG, OD, OB, Ol,
OC.. Quoniam ergo , coxfir. @quantur KA, &
KB, uti& KD, & KC, & 154. 1.angulus AKD
angulo BKC, erit, 4..1. AD @qualis ipfi BC,
necnon angulus KAG angulo KBI: atqui , 15,
1. etiam anguli AKG, & BKI «quantur ; uti
& , corflr.reCte KA, & KB; ergo , 26. I.
&quab. AG, & B, uti & KG, & KI: Dein-
dd¢ in 3glis OKA, OKB, OKC , & OKD
quantur , cos/lr. fibi mutud KA, KB, KC, &
KD, atque KO eft communis , necnon , byp.
anguliin K reétifunt ; ergo , 4. 1. 2quantur ba-
fes OA, OB, OC, & OD: Triangulaigitur
AOD, & BOC fibi mutuo @quilatera funt;adeo-
que,8. 1.angulus DAO ®quatur angulo CBO;
ergo , 4. 1.in3glis AOG, & BOI zquantur
fibi mutuo OG, & OI, ac proinde etiam 3gla
OKG, & OKI fibi mutud ®quilatera funt § er-

80,
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g0, 8. t.anguli OKG, & OKI funt fibi zqua-
les , acproind® , ro. def. 1. uterque reCtus eft
eademque ratione oftendetur, lineam OK cum

- omnibus in fubjeto plano duttis reftis lineis an-
. gulos re€los contlituere , adeoque, 3. def. 11.ad
" planum reftam effe. . Q._E

PROPOSITIO V.

Ivetialinea(AB ) tribas rettis linvis ( AO,
AD, AK ) [e mutud tangentibus.in commu-
n: [ectione ad reftos angulos infijiat 3 ille tres re-
Eein anofunt plano. .
Nam AQ, & AD, 2. 11. funt in uno pla-
no,item, 2, 11. AD, & AK debent effe in_,
uno plano: Iam fi vis,hec plana effe diveria ; fit,
3. 11. communis eorum fectio reGta AC: Igitur,
byp. BA perpendiculariseft reétis AO, & AD;
-ergo, 4.11.eadem BA perpendicularis eft pla-
no EC; adeoque, 3. def. 11. ipfi refte AC per-
pendicularis eft : atqui, 2. 11. BA eft in eodem
planocum AC, & AK; ergo anguli BAC, & -
BAK erunt ineodem plano , & ambo reéti, &
proind¢ pares , pars toti. Q_E. A

PROPOSITIO VL

1dua reftelinec ,( AB, DO ) eidem plavo
( EF )ad rettos fimt angulos 5 parallela
crant inter fe . '
Ducatur AD, cuiin plano EF perpendi-
A V 4 cula.
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cularis fiat DC ®qualisipfi AB, junganturque
BD, BC, & AC. lamverd , confir. in 3gls
BAD, & ADC anguliin A, & D reétifunt,
& BA, & DC =quantur, atque AD eft com
munis, ergo , 4. I. &quabuntur BD, & AC
adeoque, 8. 1.in3glis BAC, & BDC fibi m»
tud ®quilateris angulus BAC, qui , byp. reftus
eft, equatur angulo BDC, fed etiam, cosfir. an
gulus CDA rectuseft , & angulus CGO re-
&tus ponitur 5 ergo refta CD perpendicularis
eft tribus redtis , nempé DO, DB, & DA, qu=
proind?, §. 1 1.in uno eodemque funt plano, in
quo , 2.1l.etiam AB fitaeft : quoniam ergo
~ AB, & DO ineodem funt plano, &, Ayp. an
guliinterni BAD, & ODA re&ifunt; erunt,
28. 1. AB,& OD fibi mutubd parallele . Q. E.D.

PROPOSITIO VIIL

I duc fint parallele retie linex ( AB, CD)
in quarun utrague [umpta fint qualibet pas-

&ta(F\E )sillalinca (EF ), quz ad bec puntis

adjungitar o in eodem ¢fi cunms parallelis plano
(ABCD). ' .

Planum, in quo funt AB, CD fecet aliud
planum per pun&a E, F; fijam EF non eft in
plano,inquofunt AB, CD; illa communis fe-
€tiononerit ; fit ergo utriufque plani communis
feftio linca EGF; hec utique, 3. 11. reftaerit 3
adeoque duw re€te fpatium comprehendent .

Q_E. A
. PRQ-
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~ PROPOSITIO VIIL
1dne fint paralelle refiz linea ( AB, DO)

quarum altera ( AB ) perpendiculariter
cusdam plano ( EF ) infifiat s ctiam reliquaeidens

< phano ad angulos retios erit .

Adhibita conftrutione , & demonftratione
fextas hujus; anguli CDA, & CDB reéti funt;
€rgo , 4. 11. CD reftaeft planoper AD, DB
(in quo propterea , %.11.erunt , &ipfe AB,
DO ); ergo, 3. def. 11. CD ipfi DO perpen-
dicularis eft, atqui, &yp. & 29. 1. angulus ODA
etiamre€tus eft 5 ergo, 4. 11. OD relaeft pla- -
no EF. Q_E D

PROPOSITIO IX

| Qfa ( BZ, & DC) eidem reftze line‘e(E"F)

Jant paraliele , fed non in esdem plano;
Junt quoque inter fe parallele.

In plano paraliclarum AB, EF ducatur

IK perpendicularisad EF, & ex pun€toK du-
catur in plano parallelarum EF, CD re€ta KO
Kerpendicu]aris adipfam EF; ergo, 4. 1'1.refta
E, fivd EF perpendicularis eft plano KIO, .
atqui AB, & EF, Ayp. funt fibi parallelz , &:uz
prias, EF reQaeft plano IKOQjergo , 8. 11.
etiam AB eidem plano refta eft ; ita etiam quo-
niam, 4yp. EF, & DC funt fiti parallelz, atqui,
wtprins, EF eft refla plano IKO ; erit etiam s

DC
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DC reftaeidem plano ;adeoque , 6. 11. AB, &
CD funt fibi parallele. Q.. E. D.

PROPOSITIO X.

\ [ dueretielinex( HC, HB) e mutus tan-
gentes , ad duas alias [e muta) tangentes
(OM, ON ) fint parallels , non antem iz codem
planoy ille angtlos aquales (CHB, NOM ) com-
prebendent . : ST
Fiant. HC, HB, OM, ON fibi zquales,
& ducantur BM;MN, NC, CB, HO. Quo-
niam ergo , 4yp. & conflr. HC, & ON funt
fit* parallele , & ®quales;erunt , 33. 1.{ibipa-
; dele, & zquales, iple NG, & HO; it3 etiam,
quoniam HB, & OM funt fibi parallele , &
®quales; eruntetiam HO, & BM f{ibi paralle-
lee , & mquales ; adeoque, g.11. NC, & BM
funt fibi parallelz, & 1. ax. 1. {ibi 2quales : adeo-
que., 33.1. CB, & MN funt etiam fibi ®qua-
les : ergo , 8. 1.in 3glis &quilateris CHB, &
NOM anguliin H, & O fibi mutud zquantur.
. % E- Dt . .

PROPOSITIO XL

' Dato pustto( A )in fublini ad fnbjetism
"\ planuni ( BC ) perpesdicatarem retiam_s
ineam ( AK ) ducere . -
~ Inplano fubjeéto ducatur utcunque linea,
BD, ad qudm , 12. 1. expunflo A demittatur
per-
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perpendicularis AL, atque in eodem plano fubje-
&to perpuné&um L ducatur,i1. 1. perpendicu-
laris ILF indefinita: Tum, 12. 1. adlineam 1LF
ducatur expunfio A perpendicularis AK; di<
co fa&tum. Namper K ducaturin plano fubje-
&to linea OKE parallelaad BLD: & quoniam,
confir. BD perpendiculariseftad AL, LK; erit
etiam , 4. 11.perpendicularis ad planum AKL;
adeoque , &linea OFE, qua , confir. parallelacft

~linem BD; erit, 8. 11.reéta eidem plano AKL:

Quoniam verd , 2. 11. AK in eodem eft plano
cum reftis KL, & AL, & tangitreftam OK in
K; erit , 3. def. 11.angulus AKO reftus,adeoque
AKipfiKO, (uti &, cosflr.ipfi KL perpendicu-
laris erit) , ac proindé, 4. 1 1.reéta erit fubjeéto
plano. Q_E. F. \ '

PROPOSITIO XIL

: D Atoplano ( BC)adpuntio( A )quodin,

illo datum eft , perpendicutarem ( AE )
excstare.

A quovis extra planum pun&lo F fublimi
duc, 11. 11. perpendicularem FD plano BC, &
jungatur AD, & fiat,31. 1. AE parallela ipfi DF;
dico fa€tum . Quoniam enim , confir. FD perpen-
dicularis eft plano, BC, & EA parallela eft ipfi
FD; eritetiam, 8. 11. ipfa EA perpendicularis

cidem plano. Q_E

.. .PRO-
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PROPOSITIO XIIL
DAto Plano( AB ) dpuntlo( C ) quodin_o

illo datum eft , non excitabuntar ad eafdems
partes dua perpendicalares ( CD, CE ). -
Qugniam enim he duz linex fe mutud fe-
cant, idcircd funt in eodem plano ; qudd fi utra-
que dicatur effe perpendicularis plano fubjeto 3
effent , 6. 1 1. fibi mutud parallel® , cim tamen_,
exiftant in eodem plano, & conveniant in eodem
punéto C: que quidem fe mutud elidunt.

PROPOSITIQ XIV.

I eadem lineareita( AC ) ad duo planas
(EF, GH )perpendicalaris fit ; héc planas
erunt ibé mutnd parallela. ' ‘
. Sumaturin planorum alterutro EF quod-
vis punflum B, ad quod ducatur AB 3 erufit,2.
11. AC, & AB ineodem plano; Tum, 31. 1.
ducatur ex punéto B linea BD paraliclaad AC;
eritetiam, 8. 11. BD perpendicularis utrique_
plano ; qudd fi jungatur linea CD- eruat, 3. def.:
11.anguli ABD, CDB reti ; ergo,38.1. AB,
& CD funt fibi parallelx; adeoque figura ABDC

clt parallelogrammum , ac proind?, 34. 1.BD,

qua oftenfa eft utrique plano perpendicularis,

zquatur ipfi AC; eodemque modo oftendetur,

omnes utrique plano perpendiculares , quales

efle ; ac proind¢ plana erunt inter fe parallela,
- quan~

. el
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quandoquidem iifdem femper diftant intervallis .

'PROPOSITIO XV.

1duceretie linea ( AB, AC fe mutui tan-
gentes ad duasrectas lineas ( DE, DF ) non

35s codem confijientes plano, & [e etiam mutuo tan-
gentes , fiut parallcle ; pavallela funt gue per ipfas
ducuntur plana. A -
Ex A, 11.11.duc AG reétam plano EF,

& 31. 1.ineodem plano EF fiant GH, GI pa-
rallelz ipfis DE, DF; eruntetiam , 9. 11. GH,
Gl parallelzad AB, AC. Quoniam igitur ,coz-
fir. & 3.def. 11. anguli 1GA, HGA reéti funt;
erunt etiam , 29. 1. anguli CAG, BAGreéti;
€rgo, 4. 11.linca GA reétaeft plano BC; atqui
eadem AG, confir. re€taeft plano EF;ergo, 14. -
3 1.ipfa plana funt {ibi paralicla. -

Q_E D.
PROPOSITIO XVL

1 dwo plana parallela ( AB, CD ) plano quo-
piam ( HEOGF ) fecentar 5 communes fe-
tiones (EH, GF ) erant etiam fibi parallele .
Nam {i dicantur non effe parallele , clinrs
fintin eodem plano fecante, convenient alicubi,
ut putain O: Atqui , 2. 11. totz HEO, FGO
funt inplanis AB, CD produétis 3 ergo. iplas
etiam plana convenient in punéto O); contra hyp.

N PRO-
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PROPOSITIO XVIL
S lduerett linee ( ACE, BDF )parallelis

planis (1H, LK, NM) [ecentar; in eadem

ratione fecabuntar ( boc eft AC ad CE,ut ad BD
adDF.) :
Ducantur linee AB, CD, EF, & jungatur
AF. Quoniamergo , byp. plana funt parallela_, ;
erunt etiam, 16. 11. fibi parallele communes fe-
. Etiones AB, CD, EF; ergo , 2.6.erit BD ad
DF, ut AO ad OF, atque hz,ut AC ad CE;
ergo , 11.5.erit BD ad DF, ut AC ad CE.

Q_E D
PROPOSITIO XVII

I rettalinea ( AB )plano cuipiam (CD )

[t perpendicalaris 5 etiam omnia , que per
ipfam (AB ) ducuntar, plana ( EG &'c. ) eiders
plano ( CD ) perpendicalaria erunt .

Duétum fit per AB planum quodpiam EG
faciens cum plano CD feftionem FG reétam
lineam , ¢ cujus aliquo punéto H ducatur, 31.
1. linea HI parallela ipfi AB; erit , 8.11. HI
etiam refta plano CD, reftzque etiam erunt
eidem plano omnes perpendiculariter duéte ad
fectionem GF ; ergo , 4.def. 11.planum EG
- re€tum eft plano CD, eademque ratione ipfi pla-
no CD reétaerunt omnia plana dutta per AB

L] ! L3 PRO:
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PROPOSITIO XIX.

% 1 duo plana ( AB,CD ) e mutw fecantias
plano cuipiam (GM ) ad retios fint angalos:

. comsmunis etiam eorsm [eiio ( EF ) eidem plano

( GA1) ad retios angalos erit .

Quoniam enim plana AB, CD ponuntur
re&aplano GM; ergo , 4. def. 11. ex punéto. F
fumpto in utroque plano AB, CD duci poterit
perpendicularisipfi plano GM, qutamen, 13.
1 1. unica erit , & propterea eorundem planorum

- communis fe&tio. Q_ E. D.

PROPOSITIO XX

I folidus angalas ( OBCD ) tribas planis

angalis ( BOD, DOC, BOC ) contineatnr;
ex bis duo quilibet 5 at ut affampti o reliquo funt
majores .-

. Nam {i tres anguli funt equales ; res eft cla~
ra: fin verd in®quales , maximus efto BQC, ex
quo auferatur BOA =qualis ipfi BOD, & fiat
OD equalisipfi OA: ducanturque BAC, BD,
DC. ' '

Quoniam latus BO commune cft, & OB
zquatur , conflr. ipi OA, & angulus BOA,
angulo BOD; erit, 4. 1.linea BA zqualisli-
neze BD: fed , 20. 1. BD pl. DC maj. funt
qudm BC; ergo , -fubduélis equalibus BA, &
BD; erit , 5. .ax. 1. DC major , quam AC:

R . atqui,
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atqui, cozflr. OD zquatur ipfi OA, & latus |
- OC commune eft, at verd, ¢ prius , bafis DC
major eft quim AC; ergoerit , 25. 1.angulus
COD major qudm AOC; adeoque, 4. ax. I.
BOD pl. COD maj. funt quim BOC.
Q_E D,

PROPOSITIO XXL

Muis folidus angulus fub minoribas , quim
quatuor reélis angulis planis , continetur.
Efto folidus angulus O, & planis angulis
ipfum componentibus fubtendantur recte BC,
CD, DE, EA, AB inuno plano exiftentes. Quo
falto conftituitur Pyramis , cujus bafiseft Poly-
gonum BCDEA, vertex O, totque cinfta trian-
gulis, quot plani anguli componunt folidum O.
lamverd , quia , 20. 11.duoanguli OBA, OBC
majores funt uné ABC , & duo OAB , OAE
majores funt un6 ABC, & duo OAB, OAE
majores funt tertid6 BAE, & fic deinceps ; erunt
 triangulorum COB, BOA, AOE,EOD, DOC
circa bafim anguli fimul fumpti majores omnibus
fimul fumptis angulis bafis pyramidalis BCDEA:
fed, Schol. 3 2. 1. anguli bafeos undcum quatuor
reétis faciunt bis tot reétos, quot funt latera, five
quot triangula ; ergo , 4. ax. 1. omnes triangulo-
rum circabafim anguli una cum quatuor reétis
conficiunt amplius qudm bis tot re€tos , quot
funt triangula ; ergo fubduétis, hin¢ , atque illinc
angulis, circapunéta A, B, C, D, E; cruntﬁan-,
. > ) guli
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guli folidum angulum*componentes minores 4.
angulisreétis. - Q._E. D. ‘ '

PROPOSITIO XXIL

SI fwevint tres angali plani ( A, B, HCI )
qrorum duo utlibet  affumpti religuo fine
-majores , comprebendant antem illos zquales re-
e linca ( AD, AE, BF, BG, CH,CI); fiers
poteft , ut ex retlis lineis equales illas re€las con-
netientibus { DE, FG, HI ) triangalum confi
-tuatar . . :
: Fiat enim angulus HCK =qualis angule
B, &linea CK linez CH, ducanturque KH,
- & KI; Igitur, 4. 5. zquabuntur KH, & FG, &
- quoniam , Ayp.angulus ICK major eft anguler
. A, & laterahos angulos comprehendentia funt
®qualia; erit, 24. 1. DE minor quam KI, quz,
20. 1. minoreft,, quam HI pl. HK, hoceit, x2
prius , quam HI plus FG: fimilique satione_.
. oftendentur quavis duz reliqua majores effe ; ac
- proinde , 22. 1. ex his 3glum conftitui poteft .

Q_E. D..
. PROPOSITIO XXUL
. I X tribus angalisplanis (A, B, C ) qui fimak
; Jumpti quataor angulis rekdis [int minores,
+ C quorum dye quemodocungue nﬂhfln(pti religma,
 fint majores, folidum anguium ( OLIK ) confli~

X Fac
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Fac AD, AE, BF, BG, CM, CN zqus
les inter fe , & 22..11. ex fubtenfis DE, FG,
MN, vel ex totidem ipfis &qualibus fiat triangu.
- lum LKI, circa quod, §. 4. defcribatur circulus

Oftendendum autem hic primd eft,majorem
effe AD, quim LR femidiametrum ; Nam aliis
AD, vel effet minor quam LR, velipfi 2equalis
Si zqualis ; ergo #quabuntur etiam LR, & RK
tam ipfi AD, quam cxteris AE, BF &c. ; atquj
conflr. DE, & LI =quantur; ergo, 8. 1. angu-
lus A angulo LRI zquabitur, fimiliqué ratio-
ne angulus B angulo’ LRK, & angulus Can-
gulo IRK: atqui , 4yp. A pl. B pl. C mino-
res funt quatuor angulis re€lis ; ergo . etiam tres
“anguli circa idem punétum R minores erunt qus
tuor angulis reétis. Q._E. A

Sin verd dicatur AD minor quam LR, fiant
RV, & RP zqualesipfis AD, & AE, &du-
catur PV. Quonfam ergo,%. 5.eft Rl adRP,
ut RL ad RV; erit, 2. 6. PV parallela ad IL;
adeoque , 29. 1. 3gla PRV, & IRL eruntfibi .
zquiangula ; ergo, 4. 6. erit RI ad- 1L, ut RP
ad PV , atqui RI major eft quam RP; ergo
1L, hoc eft DE ,major erit qudm PV : Igitur
quoniam , f. 5yp. AD, & AE ®quantur ipfisRP,
& RV, & bafis DE major eft, # prias ,-quim
PV; erit, 25. 1. angulus A major quim PRV:
eademque ratione oftendetur angulus B major,
qudm LRK, &angulus C major, qudm IRK;
Quodeft abfurdum : Nam tres anguli dati plani -
minores {unt quatuo r rectis , anguli verd circa. |

pun-
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pun&um R funt quatuor reétis-®quales 3 ergo
AD major eftqudm LR: Qudd & fimili ratio-
ne oftendetur in cateris cafibus 3 quando nemp?
‘centrum circuli eft extra 3glum LK1, veli in uno
-ex lateribus ipfius.

Inveniatur ergo exceflus ORq. quo ADq
-majus eft qudm LRq. & 12. 11. ex centracir-
~culi erigatur OR refta plano ejufdem circuli , &
ducantur OL, OK, OL. Quoniam ergo,conjir

@' 3. def. 11.angulus LRO reétuseft; s erit, 47.
- 1. OLq. =quale ipfi compofito ORgq. pl RLq.,
. cui, cozffr.equatur ipfum ADq. erga ®quabun-
" tur OL & AD: fed, & mquantur-, 15. def. &
: 2.a%. 1. OR pl RL, & OR pl RI, & OR
: pl. RX; ergo ®quabuntur- OL, OI, OK tam
inter fe , quam ipfis AD, AE, &c.: ﬁed&mquan-
Ctur , carxjhu bafes DE, FG, & MN lateribus
. 3gliinferipti s ergo, 8. 1. @quabuntur anguli A,
. & LOI: B, & LOK: C, & IOK ; adeoque
. fa&tus eft angulus folidus ad O ex tribus angu-
. lisplanis datis. Q. E. F.

PROPOSITILO XXIV.

1 folidum ( AB ) parallelis plams continean

, tur ; ad«verj‘a illius plaxa j'tmt pgrafi j' Wi lidsy
&

qualm .

Quoniam planum AC,;. fecans plana paral-
lela facit, 16. 11.1e€&tiones: AH, DC parallelas;
&fecans plana parallela AE, BH, facit fetio-,
s parallclas AD,. CH 1deo A.DCH eft pgrum,,

X 2 fimi-
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fimiliqué ratione raliqua Pppi plana funt pgra..
Quia ergo AF ad HG, & AD ad HC fum
parallel® ; erit, 10.11.angulus DAF equalis
angulo CHG; fed, 34. 1. &quantur AF, & HG;
HC, & AD; adeoque , 7.5.eft AF ad AD,
ut HG ad HC; ergo 3gla FAD, GHC fimi
lia funt , & xqualia: ; acproinde, 34. 1. & 6. ax.
r.pgra AE, & BH funt fimilia , & aquali,
Jdemque de reliquis oppofitis planis oftenfum,
puta. . E. D

PROPOSITIO XXV.

L folidum parallelepipedum ( ABCD ) plan

( EF ) fecetar yadverfis planis (AD, CB) |

paralleho 5 erit quemadmodum bafis ( AH ) ad '

gajim ( BH.),itafolidum ( DE ) ad folidum_
CE). o

Concipiatur parallelepipedum ABCD pro-

duci utrinque , & fime AT , & BK mquales
ipfis AE, & BE, & ponanturplana TQ, KP -

-planis AD, BC parallela ; Igitur, 36. 1.8 1.

def. 6. & 24. 11. parallelogrammata LM, & GH,
uti& DL, & FG, necnon TQ, & AD &e.
fimilia , & ®qualia funt ; adeoque, 10.def. 11.
equantur Pppa AQ, & AF, uti & BP, & BF;
ergo folida TF, FK ita multiplicia funt folido-
- rum DE, BF, acbafes TH, & KH bafiumn,
AH, & BH. Qudd fibafis TH major,ygmi-
“nor fit quim KH, vel ipfis ®qualis ; erit 24.

11.& 9. def. 11. fimiliter folidum TF, n:’ag;Js,

i
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velminus quim folidum KF, vel ipfi #quale
adeoqueerit , 6. def. 5. AH ad BH, ut DEad
;CE Q_.E. D ‘

PROPOSITIO XXVI

D datam rettam lineam ( AB ) ejufyue
; punttam (A ) conflitaere anguitm foli-
.dzum ( ABIO ) agualem [olido angulo dato
(CDFL).
Demittatur, 11. 11. utcunque reéta LG per-
- pendicularis plano DCF, & per G ducatur ut-
cunque in plano DCF refta DF fubtendens
" angulum planum DCF, atque tum ducantur LD,
1 & LF: deind fiat AB =qualisipfi CD, & an-
- gulus BAI angulo DCF, & fumatur B ®qua-
. lisipfi DG, atqueexpunélo K, 12.11. eriga-
tur perpendxculans KO =qualis ipfi GL, atque
- ducantur ceterz line® ; dico faftum 5 quod jam
, €X lpfa eonftruétione patet:

? "PROPOSITIO XXVIL
J

! Data refta linea (AB ) dato parallelep:pe—
; ( MD ) imile fimsliterque pofitam pa-
i ml/elg:pedam (- AK ) canflitgere.

; x angulis planis BAQ, QAI, BAI, qui
ﬁnt zquales angulis planis HMN, NMO, HMO
ﬁat,zG 11. angulus folidus A equalis angulo fo-

! lido M: atque tum fiat BA ad AQ, ut HM ad
; MN, atque deinde fiat AQ_d Al, ut llt/lIN‘ «d

: O,
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MO, & perficiatur parallglepipedum AK dufi
planis parallelis; dico faétum. Nam, confir.¢
1. def. 6. parallelogrammata BQ_, & NH fus
fimilia juti & 1Q, & ON, necnon IB, & Ot
ergo , 24. 11. ficutin datis parallelogrant
mis oppofita oppofitis , itd etiam in conftruéi] '
.oppofita oppofitis funt fimilia ; adeoque, §.&}.
11.ipfa folida fibi mutud fimilia funt. :

Q_E F.
PROPOSITIO XXV

I [olidum parallelepipedums ( AB ) pw|

(DCGF )pjécemrejlz’ee Diagonios( DR 0| -
aaverforum planoram ( AE, BH )sbifarianfs|
bitur [olidum ( AB ) ab ipfo plaria ( DCGF),

Nam quia , 24. 11. DC, & FG funt b
»quales , & parallele ; idcircd, 33. 1. planm
DCGF eft pgrum , & quoniam , 24. 1LV
AE, & BH funt fibi zqualia , ac fimilia; ¢V
etiam , 34. 1. 3gla AFD, HGC, DFE, CGBi )
®qualia , & fimilia , atqui etiam, 24. 11. AG3 |-
AG ipfis BF, & BD =qualia funt , & fimits
ergo prifinatis DAFCHG omnia plana 2qui}
siit,& fimilia omnibus planis prifiatis DEFCE
acproindé , 9. def- 1 1. hoc prifma illi gquator-

3 (3

PRO-
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PROPOSITIO XXX

Olida_parallelepipeda  (  ARBHFEDC,

AKXBHNSRK ) [rper eandein bafim
’ A,QB_H) & inter eadem paralléla plana , con-
Hituta, quorum infiflentes linea (AF, AN ) col-
locentar inter eafdem lineas ( AR, FS )ifunt fidi
‘matuo €qualia.

Siquidem , byp. & 10. def. 11. prifmata
AFNHCK, (LSBDR fibi mutud 2quantar; Si
“ergo ab utroque auferas commune prifma
‘MENODK, &utrique addas commune prifma
"AMQHOB; ®quabuntur, g,@‘z ax. 1.ipfada-
.ta Pppa. Q_ E.

PROPOSITIO XXX.

Olida paralle[ep:peda ( CEO.4XDKB,; ’

CEOAMNGE ) fuper eandem bafim.
( CEOA), & inter cadem parallels plana confli-
tuta, quorum infifientes linee ( GCX, CM ) non
collocentur inter eafdem lineas ( CE, XV ) fibi’
muttd £quantar .

Fiat enim produétis lineis XDV, BKL,
FMR, GNV Pppum CEOARVLI, cujus infi-
ftens linea CR collocetur inter eafdem CE, XV; .
®quabitur ergo, ex precedenti , Pppum conftru-
€um utrique dato , adeoque , & illainter fe

. E. D

X 4 PRO-
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PROPOSITIO XXXL

SI Pppa ( EHGFCDBA, OcNMLaKl )
conftituantur [uper &quales bafes ( EHG!,
OeNAM ) & in cadews altitudinesaquabuntar fibs
LU0 -

Si Pppa habeant latera ad bafes re€ta ; ad
latus Oe produftum fiat pgrum ebg f ®quale, &
fimile Pgro EHGF; adeoque, 24. 11. &' 10. def.
11.Pppaehgfrdba, EHGFCDBA funt fibi ®equa-
lia, & fimilia : Tum perficiantur reliqua Pppa
qf@ab}’K RSfemnba ; Quibus pofitis ;

 (OeNMLaKI ad oﬁQi\ﬁabPK ( 24
I, )

OeNM ad efQN ( byp. & 7. 5.)

Equ ha | EHGFadefQ:V (cosfir. & 37.5.)
Rationes, {ebvf ad ¢fQNV(35-1.8°7.5.)

eRSfad efQNV (25.11.)

1. .5-)
| ehgfcdba adlfQ/__VabPK
Ergo , 9. §. equantur {ibi mutud Pppa Oe-
NML4KI, & ebgfedba. five EHGFCDBA.
Q._E. D.

led fiPppa HB, & OK habeant latera
bafibus obliqua ; ponantur fuper eafdem bafes, &
in eadem altitudine parallelepipeda , quorum la-
tera bafibus fint reéta ; erunt, 31. & 29. 11.ipfa
inter fe, & obliquis zquaha ; acproindd, 1. ax.
1. obliqua ctiam interfe . Q_E. D.
PRO-

eRSfmnba ad fQNabPK ( 29. -

1

]
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PROPOSITIO XXXIL

. QOlida Popa( ABCD, FIMN ) fub eadem
D gltitudine , inter [¢ funt , ut bafes ( AB, FI)
Producatur 1HE, & fiat , 45. 1. Pgram
FE @®quale ipfi AB, & compleatur - Pppum.s
-EFML; eritergo AB ad IF, v.5.ut EF ad FI,
. que funt , 25. 11.ut Pppum EFML ad Pppum
FIMN, quefunt, #fprizs , &%.§.ut Pppum.s
» ABCD aft Pppum FIMN; adeoque , 11.5. erit
: AB ad IF, ut ABCD ad FIMN.

% .E. D’
PROPOSITIO XXXIIL

S Imilia folida Pppa( gdbh, OQRT ) inter f¢

+ \V fuwt in triplicata ratione bomologorum late-
rum( gm, MO ) -

\ Producantur re&e gmo, binn, dmg, & fiant
mo, mn, mq xquales ipfis MO, MN, MQ; adeo-
que, 17.11.Pppumogrt zquale , & fimile erit

. Pppo OQRT: tum perficiantur reliqua Pppa
doay, dofy :_Itaqué Pppum gdbb ad Pppum ogrf,
hoc eft ad Pppum OQRT fe habet , ut Pppum

; 8dbb ad doay , pl. doay ad dofr , p. dofr ad ogrt:

. hoceft (32.11. Yut Pgrum cm ad do, pl. cm ad

 dw,pl.dn ad ng: hoc eft (1. 6.)utlinea g ad

70, pl. b ad mn, pl. dm ad mq: hoceft ( byp. &

- 1o.defis. Y ut gm ad 7, ( fivé ad MO) ter.

!

CO-
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COROLL. Hinc fi fuerint quatuor linez
reflz continué proportionales ; erit_prima ad
quartam, ut Pppum fuper primam defcriptum,
ad Pppum fimile , fimiliterqué defcriptum fuper
fecundam .

PROPOSITIO XXXIV.

Equalium folidoram pamllef pipedoram. \_
(ADCB, EHGF ) bofes, & altitudines
Jant in veciproca proportione: O é conversd .
Nam fifint latera CA, GE ad bafes refls,
& zquentur non modd altitudinesinter fe , fed
& bafes ; reseftclara . Sinverd altitudines fint
inzquales ; 3 majori EG- abfcindatur El wqus-
lisipfi AC, & per I ducatur planum IK pa-
rallelum bafi EH. Igitur; In 1. oyp.
' (AD ad EH (32.11.) 1
i Ppp. ADCB ad Ppp. EHIk (%.¢.
Equ. hae Ppp. EHGF ad Ppp. EHIk (32. |
Rationes I ;
GX ad IX ( 1.6.)
| GE ad nz( 705 |
“UGE ad AC. |
Inz. byp. Q._E. D '
( Ppp ADCB ad Ppp. EHIk ( 3%

Equ. ha l AD ad I%H Chyp)
Rationes { GE ad AC ( . 5.) ‘
GE ad IE (1.6.) : |
. 16X ad IX(32.11.) . o
{Ppp. EHGF ad Ppp. EHIk.
. Ergo, |
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¥rgo , 11.& ¢. 5. ®quantur Pppa ADCB, &
XEHGF. Q_E. D. '

* Qudd filatera ad bafes fint obliqua ; eri-
gantur fuper jifdem bafibus, & in eadem altitudi-
ne Pppareéta ; erunt obliqua reélis ®qualia;
adeoque etiam obliqua erunt in reciproca pro-
portione bafium , & altitudinum . . E. D.

COROLL. Qu= de Pppis demonftrata
funt 3 Propol. 29. ufque ad hanc, conveniunt
etiam Prifmatibus triangularibus, quippé, que
funt Ppporum dimidia.

PROPOSITIO XXXV.

S Ifuerint duo plani anguli ( EDF, BAC )
&quales 5 guorum wverticibus (D, & A ) [u-
blimes retig linee ( DG, AL )infiflant , quz
cum lineis primo pofitis angulos contineant qua-
les(GDE ipfi LAB, & GDFipfi LAC); in [u-
blimibus autem lineis ( DG, AL ) qualibes
Jumpra fuerim pantia( G, & L )& abbisad
lana o in quibus confiftunt anguli primim pofiri
( EDF, BAC ) datiz fuerint perpendicalares
(GH, & LM; d punitisverd (H, & M) que in
planis d perpendicalaribus fiant , adangulos pri-
miim pofitos adjuntie fucrint retie linee HD, &*
MA; be cam [ublimibus ( DG, AL ) &quales
angsios ( HDG, MAL ) comprebendest ..
Fiant DI, & AL =quales, atque tum fiat
IK parallelaad GH, & fiant deind® kF ad DF,
uti & kE ad DE, necnon MC ad AC, atque
N : © de-
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demum MB ad AB perpendiculares, & ducan-
tur refte FE, & CB: IF, LC:E, & LB. Quo-
niam ergo , confir. 1K parallelaeit ad GH, qus,
byp.perpendicularis et plano fubjetoserit etiam,
8. 11. IK perpendicularis eidem plano; adeoque,
3. def. 11. anguli 1kF, 1kD, IKE reéti funt,
eademque raticne recti funt anguli LMC, LMA,
LMB. -Igitrur l( ex 47. 1.)
Digq.

q
: {qu. pl. KDg.
Equhzc UIKq. pl. KFgq. pl. FDq.

LIFq. pl. FDq.

Ergo;48. 1. angulus IFD refluseft. Ita etiam

{DIg. . '
Equ. hac {IKq. pl. KDgq.
IKq. pl. KEq. pl. EDq.
' LEDq. pl IEq.
Ergo, 48. 1. angulus IED refluseft. Ita etiam
{ALq.
Equ. hnc{LMq. pl. MAg.
.LMq. pl. MCq. pl. CAq.
LCAq. pl. LCq.

Ergo,48. 1. angulus LCA re€tus eft. It demum.
(LAq. . :

Zqu. hac {LMq. pl. MAq.
LLMq. MBq. pl. BAq.
LLBq. pl. BAq. '

Ergo , 48.1. angulus LBArefluseft : fed &,
byp. anguli IDE, & LAB =®quantur fibi mutud,
& , confir. ID equatur ipfi LA ; ergo , 26. 1.
squabuntur DE, & AB: eademque ratione DF,&

. -~ AC:
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"AC:IE, &LB: IF, & LC; adeoque, 4%. I. xqua-
! buntur AM, & DK, ac promdéﬁ ex Dlg. aufe-
i ratur DKgq. atque ex LAg. auferatur AMg; equa-

- buntur IKq. & LMgq. adeoque, &linea IK, &
: LM. Ergo 3gla IDK, LAM fibi mutud quilate-
- ra funt ; ac proind¢, 8. 1.angulus IDK &quabi-
. tur angulo LAM. Q_E. D.

COROLL. Itaque , fi fuerint duo anguli
plani @quales, quorum verticibus fublimes reéta
linea zquales infiftant , qu® cum lineis primd -
pofitis angulos contineant zquales , utrumque_»
utrique ; erunt3 punétis extremis linearum fu-

; blimium ad plana angulorum primo pofitorum.
demiffee perpendiculares, inter fe 2quales.

PROPOSITIO XXXVIL

2 1tresretiz linee ( DE, DG, DF) proportios
nales fuevint 5 quod ex bis tribus fit folidum
Fppum ( DH ) xquale ef? defcripto & media propor-
tionali DG [olido Pppo; quid equilateram qui-
dem fit , equiangnlum verd €i , quod defcribitur &

. tribus .

' Quoniam enim , Ayp. eft DE ad DG, fivd
ag IK, ut DG fivé IL ad DF, idcircd , 14. 6
aquabuntur Pgra FE, & LK, fed & hyp. =quan-
tur altitudines GD, & IM, necnon anguli folidi

; ad D, & L ergo, 31. 11. #quantur fibi mutud

. Pppa FEGH, & LKMN Q._.E D.

PRO-
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PROPOSITIO  XXXVIL

I quatuor refie linea ( A, B, G, D, ) propor.
tionales fuerint 3 folida Pppa [ibi fimilia, fi
musiterque [uper illis pofita , ernnt ctiam gnter fs
proportionalia : &' ¢ conversd .
Nam fint fuper A, B, C,D defcripta folids
fimilia, fimiliterque pofita , ut puta cubi : ergo

1. Hyp.

(Ac. ad Bc. (33-11°)
Equ. ha A ad B ter (byp. )
Rationes LC ad D ter (33- 11.)

- LCec. ad Dec.

2. Hyp. Q_E. D

(A ad B ter (33. 11.) -
Equ. hz {Ac. ac Be. ( oy )
Rationes LCc. ad Dc. (33.11.)

LC ad D ter.

Q_E D.

PROPOSITIO XXXVIIL -

S ‘I/Plam;m( AB ) ad planum ( AC ) retlam
uerit , &° ab aliquo puntio ( E) eorum,qua
Junt in uno planorum ( AB Yad alterum planam
( AC ) perpendicuiaris ( EF ) dattafucrit s bac
in planorum commaunem [ettionem ( AD ) cadet.
Nam, fif p.cadat EF extra communem.
fettionem AD. Tum inplano AC ducatur FG

pet-
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perpendicularisad AD, jungaturque FG; ergo
in 3glo EFG funtduo angulireéti. Q. E. A.

PROPOSITIO XXXIX.

- S-I Jolidi Pppi ( AB ) eorum , qua ex adversd

phanorum ( AL, B/E ) latera( AE, FL,

; LH, HA’ é‘ EF’ FB, BP: V£ )b{'/‘ﬂriam
- JeElafivt ; per fettiones autemplana ( MN'TR,

i

4
s
f

V
4

'~ femutud bifecant in punétosS.

DOXZ ) fint extenfa 5 planorum communis fe-
&i9 (CK) & Pppi diameter ( AB ) bifariam fe
mutuo fecabunt . t

Ducanturreéte CA, CL, & K £, KB. Quo-
niam,34. 1. & 7. ax. 1. latera £X, & £R =quan-
tur lateribus BZ, ZK, &, 29. 1. angulus £Xk
alterno angulo BZK; hinc , 4. 1. quabuntur
EKR, & BK, & anguli £KX, BKZ; adeoque,
Schol, 15. 1. £KB cft una re@talinca , eademque -
ratione ACL eft una re€la linea . Ceterdm, 4yp.
tam AE, & HV, quam HV, & LB funt paralle-
I®» , & #qu. adeoque , 9. 11. A%, & LB funt fibi
parallele , & ®=quales ; ac proinde , 33. 1. AL, &
ZB funt etiam fibi parallele, & ®quales ; adeo-
que , 7. 11.tam AB, quam CK f{unt ineodem
plano AEBL. Quoniam ergo ®quantur fibi mu-
tud anguli ad verticem ASC, & BSK, uti &al-

'~ terni ACS, & BKS, & zquantur AC, & BK;

erit, 26. 1. AS qualis ipfi BS, uti & CS zqua-

 lis ipfi KS. Q. E. D.

COROLL. Hincin omni Pppo Diametri
PRO-
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.PROPOSITIO XXXX

I}'ueriﬂt duo Prifmata ejafdem altitadin
quoram alteram habeat bafim ( MNP

Fyram, alteram vero bafim ( BCD ) 3glumay
perum d?lam fiz 38l 3 aquabuntur fibi mi\

spfa Prifmata.
Quippe fi perficiantur Pppa BA, & M

erunt hac ob bafim, & altitudinum equalitaten]
fibi mutud aqualia ; adeoque, %. ax- 1. wqubs|

tur etiam inter fe ipfa Prifinata , utpdte, 28 (¢
Ppporum dimidia. ' S

Q._E D.
LAUS DE O
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.PROPOSITIO XXXX

I'fuerim duo Prifmata ejafdem altitudivis,
quorum alternm babeat bafim ( MNEP )

Fyrum, alteram verd bafim ( BCD ) 3glum,ofja| |

peram duplum fit 350 3 aquabuntur fibi mua
ipfa Prifmata.

Quipp¢ fi perficiantur Pppa BA, & M, ||

erunt hzc ob bafim , & altitudinum eequalitatem,
fibi mutud @qualia ; adeoque, 7. ax. 1. equabur
tur etiam inter fe ipfa Prifinata , utpdte, 28 i1
Ppporum dimidia. ' .

Q._E. D.
LAUS DE 0.
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PROPOSITIO L -

vv* Xz ‘vaﬂﬂtmaroﬂlu alygona ﬁ:m-
rg &4} ka( ABCDE, FPGHIK ) iz~
- \ Rl terfefunt: ; wt quadrata. dmme-
A2V 11 trorum AL, FMY.
<] Ducantur AC, BL FH
" GM. Quoniam ergo, byp. é)'n.

def 6.angulus- ABC =quatur angulo 'FGH,_at< -

queeft AB ad BC, ut FG ad GH ; idcircos
6. 6. mquantur anguli ACB, & FHG; adeoque;

21. 3. etiam anguli ‘ALB, & FMG: atqui:, 3ts -

3.anguli ABL, & FGM. reltifunt ;. ergo3gla
ABL, & FGM fibi mutud funt squiangula; adeo-
que , 4. 6.cft AB ad FG, ut AL ad FM ; ac
proindé , 22. 6. eft polyg. ABCDE.ad polyg.

FGHIK, wt ALq. ad FMq. -Q._ E. D.
COROLL. Hinc polygonorum ﬁmlhum..-
“circulo infcriptorum ambitus fupe | ut chamem :
unppé byp. & 12.5.¢eft: AB pl. BC pl. CD:
E p. EA ad FG-pl.- GH pb-HI, pl.. IK

ph

4
H
4
]
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pl. KF, ut AB ad FG, qua funt , ar prius,
‘ut AL ad FM. - )

PROPOSITI‘O H'

Ircali inter fe ftmt qﬂemadmodym qzzadmm

diametrovum ;

Nempe fifit circulus CEQF ad magmtu-
dinem quampiam X, ut CFq. %d-}ETq
co=aquari fibi mutud magmtudmem X, &c:r-
culum TMNE..

Nam, fif. p.fit X minor , quém circulus
TMNE, ﬁtque exceflus magnitude Z, ipfi ve-
rd circulo infcribatur quadratum SJ, quod utpotd
dimidiom c:rcumfcnptx ‘quadrati, qudd majus eft
circulo , majus quidem erit quam femicirculus.
Bifecentur jam arcus %S, SM, M#», m#n, & tra-
Rantur eorum fubtenfz , atque pef £ ducatur

tangcnsab : & quoniam a/ parallela eft ad m»;
erit, 41. 1. gglum unXE» dimidium pgri abms, |

adeoqtie majus quim dimidium fegmenti »2.En;
eademque ratione reliqua 3gla majora ﬁmt,qu&m

dimidia reliquorum fegmentorum . Quod fiite- |
rum bifecentur arcus m £, £u», &c. & trshantur

fubtenfe ; eruntfemper 3gla majora quim feg-
mentorum dimidia;adeoque,fi & circulo. TMNZA
detrahatur quadratum SI, & @ reliquis fegmen-
tis detrahantur 3gla, & hoc fiat deinceps ; tan-

dem, 1. 10. relinquetar aliqua magnitude minor. |

quam Z. Perventum ergo fit ad fegmenta mZE,

En &e. , qua fimul fumpta minora fint quam Z:

ergo

i
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rgo erit X (five circulus TMNZE minis Z)
ninor quim polygonum E#mPSTMN#E (five, -
yudm circulus TMNL/E minis fegment. mAZ pl.
£ 7 &c. Concipiatur ergo alteri circulo infcribi
2mile polygonum : Tum , quoniameft, 1. 12.
yolyg. ACDEQFGHA ad polyg. .ZmPSTM-
Nze,ut CFq. ad £Tq. quafunt, Ayp. ut cir-
zulus TMNZE ad X, atque primum po{;/gonum
ninus eft circumfcripto circulo 3 ergo , 14.5.
>tiam alterum polygonum minus eri¢ quim X;
>Um tamen oftenfum fuerit majus ; Qua repu-
Znant . S
Sit deinde, fi f. p. X major quim circulus
TMN.Z , & concipiatur efle X ad circulum
CEQF, utcircul. TMN.Z ad Z; ergo, £. byp.
& 14 5. erit circulus CEQF, major, quim Z:*
atqui, syp. &invert.eft £Tq ad CF, ut X
ad circulum CEQF, quafunt , Ayp. ut circul.
TMNAZ ad magnitudinem Z, quz minoreft ,
wr prius, quam circulus CEQFE: Quz , ex p. par-
ze bajussrepugnant . - : :

" Corol. Hinc, ut circulus adcieculum , ita =
polygonum in illo defcriptumad fimile polygo-
mum in hoc defcriptum . ,

PROPOSITIO ML

Mpnis Pyramis ( ABCO ) triangslarem.

babens bafim, dividitny in duas pyramides

C ADEH, HMNO ) equales inter fe, fimilef-

quc tam [ibisquam tosi » & i; dnoprifmata Z:qm:
2 d
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lia ( HMN DBF, FCNDEH), quz [im#l [um-
pta majora fust dimidio totius Pyramidis
(ABCO). ‘

Bifecentur latera pyramidis in punélis,
D, F, E, H, M, N, & jungantur refte DF,
FE &c. Quoniam ergolatera pyramidis funt fe
&a proportionaliter ; iccirco , 2. 6.erit HM ad
AB: MN ad BC: FN ad OB &c. parallela;
sdeoque, 9. 11. DF ad HN, uti & NF ad HD
erit parallela ; ergo, 29. 1. 3gla, qua totam com-
prehendunt pyramidem, erunt fimilia 3glis , qua
emergunt ex laterum bife€tione : hec verd intet
fe non modbd fimilia , fed & ®=qualia erunt : quin-
immd, 10.& 15. 11.2glum HMN parallelumw,
erit ad 3glum DBF, uti & 3glum FCN ad 3glum
DEH: undé perfpicunm eft , pyramides ADEH,

HMNO fibi mutud quari , & non modbd fibi :
fed , & toti pyramidi ABCO fimiles effe : dein- .

defolida HMNDBF, FCNDEH effe prifmats -
fita inter parallela plana ABC, HMN, pgrum, |

verd DFCE, quod unius prifimatis eft bafis du-

plum effe 3gli DBF, quod bafis eft alterius prif-

matis ; adeoque , 40. 11. ipfa prifimata fibi =qua-
ri, quorum alterum HMNDBF , utpoté totum |

fua parte , majus eft pyramide DBFM, cui, conflr.
mquatur pyramis ADEH ; ac proind¢ duo prif-
mata fimul fumpta majora effe duabus pyramidi-
bus fimul fumptis 3 adeoque majora efle dimidio
2otius pyramidis ABCO.

Q_E D

PRO-

!
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PROPOSITIO IV.

1 fuerint duse Pyramides( BACO,KIL.MN)
ejufdem altitudinis , triangalares babentes
bafes( BAC, KLM ) , fit antem illarum utraque
divifa, & in duas pyramides ( BEDH, HGIO:
o* KPQI:, TSV ) aqualesinter fe, & fimiles
tori , & in duo prifmata egqualia HGIEAF ,
FCIEDH: TSVPLR, RMVPQT ) , ac co-
dewns modo divifa fit utraque pyramidum , que ex
Juperiore divifione nata funt , idque femper fiat ;
erst s ut unixs pyramidis bafis ad alterius pyrami-
dis bafim , itd & omnia, que in una pyramide_,
prifmata ad omnia , que in altere pyramide prif-
mata , multitudine gqualia.

Siquidem ( adhibendo conftruétionem pre-
cedentis )eft, 15.5. AC ad AF, ut LM ad
LR; ergo,22. 6. ¢ft 3glum BAC ad EAF, ut

'KEM ad PLR : atque,altern. BAC ad KLM
ut EAF ad PLR, quzfunt, Sckol. 34.11.)ut
Prifma HGIEAF ad TSVPLR, que funt,conftr.
& 7- §.ut Prifma FCIEDH ad RMVPQT;; er-
g0, 11. & 12. §.erit 3glum BAC ad KLM,
-ut Prifm. HGIEAF pl. FCIEDH ad Prifm.
TSVPLR pl. RMVPQT. Q_E. D
! Qudd fi dividantur eodem modo pyrami-
i des exprima diviflone ‘genitz ; erunt quatuor
nova prifmata hinc.effe€ta ad quatuor illinc pro-
du@a, ut bafes HGI, & BED ad bafes TSV,
&KPQ, hoc eft, 4.6. &' 11. 5. ut BAC ad KLM.
Q_E. D. Y3 PRO-
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PROPOSITIO V.

Vb eadem altitudine exiflentes pyramide

«(BACO, KLMN ) triangulareshabentes
vafes( BAC, KLM ) sinter [e [unt , ut bafes .
pyramis BACO ad folidum quodpiam Z; d
cozquari Z, &pyramidem kLMN;

Nam, {i fieri poteft, fit Z minus, quim.
pyramis KLMN magnitudine X, & dividatur
pyramis KLMN .in prifmata, & pyramides ,.ut
in prascedentibus , donec, 1. 10. reliétz pyrarai-
des fint minores , qudm X. Quoniam igitur , £
" hyp. tota pyramis KLMN a@quatur ipfi com
pofito Z pl. X. atque, confir. reli€tz pyrami-

Nempe , fi fit 3glum BAC ad kLM, w .

i

des fimul fumpta minores funt , quim X; ergo -

reli€ta prifmata fimul fumpta fajora funt , quim
Z. lIamverd alteram pyramidem BACO toti-

dem, fimilibufque divifionibus refolutam conci- !

pe ;ac pyramis kKLMN divifaeft ; ergo, 4. 12.

erunt omnia prifinata pyramidis BACO ad om-

nia prifinata pyramidis KLMNJ, ut bafis BAC
ed bafim kLM, qua , Ayp. funt', ut pyramis
- BACO ad Z; atqui, 9.4#. 1. omnia prifmata.
pyramidis BACO minora furit, quim ipfa tots
pyramis BACO; ‘ergo , 14. §.omnia prifinats,
pyramidis KLMN minora funt, qudm Z; cim
tamen oftenfa fuerint majora : Quz repugnant.

.. Sitdeind?, fi fieri poteft ; Z majus, quim

pyramis KLMN, & concipiatut effe pyramis
| T KLMN

|
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kKLMN ad X, ut Z ad pyr. BACO, quz, &yp.
&* invers. funt , ut 3glum kLM ad 3glum BAC:
Quoniam ergo, f. 4yp. pyramis KLMN minor
eit, quam Z; erit, 14. 5. magnitudo X minor,
quam pyramis BACO. Quod fieri nequit; quip-
- pé oftenfum eft in prima parte hujus, Fieri non.
- polé > ut fit bafis ad bafim, ut pyramis ad folidum_.
aitera pyramide winas . Reliquumergo eft , ut
pyramis KLMN zqu&tur ipfi Z. '

.- Q_E. D

PROPOSITIO VL

; Vb eadem aktituldine exiflentes pyramides
f ( ABCDEF, OPLMNK ) & polygonas
. wavcntes bafesinter e funt ,ut bafes . - :
Nam refolutis polygonis in triangula ; Erit,
§. 12. alternan. & -12. 5. Pyram. ABCF pl.
ACDF pl. ADEF ad triangulum ABC pl. ACD
pl. ADE , ut pyram. ABCF ad triangulums
ABC, quz funt, §. 12. & altern. ut pyram.
OPLK ad triangulum OPL, que funt , §.12.
alternan. & 12. §.ut pyram. OPLK pl. OLMK,
pl- OMNK' ad triangulum OPL, pl. OLM, pl.
OMN; adeoque, 11.5.&° alternan. eft tota Py-
' ramis ABCDEF ad totam pyramidé. OPLMNK,
. ut polygonum ABCDE ;:d polygonum OPLMN.
. D. )

_ ldipfum porrd dex;lonﬁrabiturﬁ pyramidum.
bafes non habeant latera ®qué multa 5 Qui pk
oftenfum cﬁ,_cﬂ‘e totam Pyr. ABCDEF ad po-

I 4 lyg:
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lyg. ABCDE, utpyram. ABCF ad 3gl. ABC;
atque,alters. erit Pyramis ad Pyramidem , ut po-
ligonumad 3glum. Q._E. D

PROPOSITIO VIL
£\ Mre Prz’/ma( ABFDCE ) triangalares
4,

. babens bafim,dividitar in tres pyramsda
( ABCF, ADGF, FEDC ) aquales ister fe,

. triangalares etiam bafes babentes .
Nam duélis pgrorum diametris FC, FD,
AC: =quabuntur , 34. 1. triangula ABC, &
ADB; ergo,§. 12. fibi mutud zquabuntur squé
altz pyramides, ABCF, & ADCF: eademqué
ratione ®quantur fibi pyramides FEDC, &

FADC, quzeademeft ac ADCF.
Q_E D .
, COROLL. Hinc quzlibet pyramis tertis
pars eft prifmatis eandem cum illa habétis bafim,
& altitudinem . Nam refoluto prifmate polygono
in prifmata trigona, & pyramide poligona in py-
ramides trigonas ; erunt , 7. 12.f{ingul® partes
prifmatis triple fingularum partium pyramidis;
“adeoque , 1. §. erit totum prifma polygonum to-
tius pyramidis polygona triplum. Q. E. D.

PROPOSITIO VIIL -

Iniles Pyramides ABCD, FOGH ) que
triangulares babent bafes , in triplicatg /?;t
vasione bomologoram lazeram ( BC, OG )
. Nam
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:: Nam fi perficiantur Pppa BAICDMKL,
OFNGHQEP; hec,9.def. 1 1. fimiliaerunt , &
datarum pyramidum ( 28, 11. & 7. 12. )fextu-
plas ergo , 1. §.erit Pyramis adfibi fimilem.,
Pyramidem, ut Pppum ad fibi funile Pppum,, ni-
mirum , 33.11.intriplicata ratione laterum ho-
,mologorum . Q_E D.. :
COROLL. Hinc, fimiles polygonz pyra-
:mides funt etiamin mphcata ratione laterum ho-
mologorum yutpote refolubiles in tngonas Eyra-
'mides.

; PROPOSlTlO IX. .

I; ualmm Pyramidum -, & trmrzgulara‘
bafe: babentium , bgé: j'tmt inreciprocas
proportione altitudinam : & é conversd .
1. Hpyp. Nam fi perficiantur Pppa;erunt hac
. ( 28.11.& 7. 12. ) ®qualium pyramidum, utrun-
. que utriufque fextupla , adeeque , 6." ax. 1. fibi
4 . mutud oqualia ; Adeoque,g4 15, lpfbram altitu:
- dines ( quae datarum etlam pyramidum funt alti-
" tudines ) funt inreciproca proportione bafium,
fed pgrorum , quz bafium pyramidalium-dupla—
funt , atque 1 5. 5. in eadem cum illis ratione .
D .
2. H_W Fa@a cadem conftr. (&gmam,b)pa
Ppporum bafes funt in reciproca proportione al-
- titudinum ; idcircd, 34. 11. &quantur ipfa Pppa
| fibimutud ; adeoque v. ax. 1.etigm fibi zquan-
; tur pyramxdes utpoté Pppomm fubfextupla .
Q._E. D

Ve ST

ST T Na

o | - co-
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COROLL. Qu® de Pyramidibusde
ftrata funt tribus ‘prop. pracedentibus, c
niunt etiam prifmatibus,, quandoquidem hx
pla funt pyramidum eandem bafim , & ali
nem habentium .

"~ PROPOSITIO X

Mpris conus tertia pars eft cylindri , babo
tis eondem cxn ipfo bafim ( CABD )¢
altitudinem &qualems . -
- Sinegas: Sit primus Cylindrus major qua
tres coni , magnitudine Z. Quoniam ergo
dratum circulo circumfcriptum eft duplum inicr
pti 4 adeoque prifina fuper quadratum CAB
circulo infcriptum eft dimidium prifmatis fipe
quadratum eidem circulo circumfcriptum in ¢
dem altitudine pofiti, - ac eft infcriptum prifmw,
& cylindrus ( nam prifimata eiufdem altitudinist
habent , ut bafes ) , & quoniam , 9. ax. 1. prifm
circumfcriptum majus eft cylindro 5 idcircoprf
ma infcriptum majus eft quam dimidium cylinds:
eademque ratione prifma fuper bafim AEB &
fcriptum , cylindro @qudaltum , majus eft dim
dio fegmenti cylindrici AEB. Continueturer
bife€io arcuum , & fubtrahantur prifmata , &
nec, 1. 10. fegmemta cylindrica refidua mino
fint, quim Z: hifqué polfitis; '
~ 'Quoniam , £ byp. 3Coni pl. Z. xquantt
Prifmaté polygono pl. fegment. cylindr. s
conflr. Z majus'eft quim fegment. cylinde E-
LT 2

Y
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o 3 Coniminores funt prifmate polygono,quod,
. 1 2. eequatur 3 Pyramidibus ; adeoque unus co-
Js minoreft una pyramide ejufdem altitudinis
1 bafim CABD: Quod, 9. ax. 1. eft abfurdum,
-+ Sin conustertia parte cylindri major dica-
ir , magnitudine Z. Quoniam, £ 5yp. unater-
ja.cylindri pl. Z. equatur pyramidi polygonz
1. fegment. conic. atqui , conflr. Z majus eft ;
.udm fegmenta conica 3 ergo funatertia cylindri
ain. eft Pyramide polygona, cui, 7. 12. aquatuc
"natertia Prifiatis polygoni ; adeoque cylindrus
ninor eft prifinate ejufldem altitudinis ad bafim.s
SABD: Quod, 9. ax. 1. eft abfurdum . '

PROPOSITIO XL

Vb eadem altitudine exiflentes cylindyi , &
) coni (ADQGO, mSMnK ) inter fe funt
4t bafes .
; jl;lempe , fifit circulus ADQG ad circu-
lum 7S M», ut conus ADQGO ad magnitudi-
nem quampiam X; Dico zquari X, & conum
nSMnK. :
Nam, fi fieri poteft , fit conus mSMuK mi-

jnor »quam X magnitudine Z, & fata conftru-

tione jusxta primam Decimi , utinpracedenti ,
ithue Z majus fit refiduis fegm.. conicis . Quo-
niam, f. 4yp. X,pl. Z «qu. Pyramidi »mSMzK
pl. fegm. conic. atque , conflr. Z maj. eft feg-
mentis conicis 3 Ergo X min. eft pyramide_.
uSMnuK; atque faéta fimili conftruél. & preepa-
o ‘ ratios

A LG e e e

P
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- rationeincono ADQGQO; Erit prima Pyramis
ad fecundam Pyramidem , 6. 12. ut primum po-
lygonum ad fecundum polygonam , que funt,cor.
‘2. 12. ut primus circulus ad fecundum circulum,
qui funt, byp. ut primus conus ad X: atqui pri-
ma pyramis , 9. ax. . minor eft primo cono ; er-

g0, 14. §. fecunda pyramis minor eft , quam Z;
cum tamen oftenfa fuerit major.

Deind?, fi fieri poteft , fit X maj. quam.,
fecundus conus , & concipiatur effe fecund. co- |
nausad Z, ut X ad primum conum , hoceft,
byp. & inwvere. ut fecundus circulus ad primum ;
Atqui, f. 5yp. fecundus conus minor eft, quim.,
X; ergo, 14. 5. Z min. eft qudm primus conus;
quod repugnat prime parti hujus, quippin qua .
oftenfum eft , quod effe wequit circulus ad circa- -
Jum , ut conus ad folidum altero como minus . Ergo
reliquum eft ®quari conum mSMrK, & X.

Q._E. 'D.
PROPOSITIO XIL

Imiles coni , & cylindri ( ADQGO,
mSMnK ) funt in triplicata ratiome diame-
trorum ( CF, ZET ) que in bafibus.

* Nempe CF ad .£T ter fit , ut primus Co-
nus ad magnitudinem quampiam X; dico aqus-
ri- X, &alterum Conum.

. Nam ,.fi fieri poteft , fit alter conus minor
quim X, magnitudine Z: & faéta conftrutio-
ne , ut in pradedentibos , donec Z majus fit

: : refi-
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refiduis fegmentis conicis ; erit; #2prius , pyra-
mis mSM»K major quam X. Ducantur jani,
axes conorum , & cetera refte : Quoniam, Hyp.
coni funt fimiles ; ided, 24.def. 11.eft EB ad

‘BO, ut MR ad RK, atque, 4yp.anguli EBO, -
-MRK funt aquales , ergo , 6. 6. 3gla EBO,
.MRK funt fimilia, ergo, 4. 6. erit EO ad MK,

"ut EB ad MR, qua funt ( obangulos EBQ,_

- MRN =zqualibus arcubus infiftentes , @quales

~ & 7. §.ob latera circum hos angulos proportio~
" nalia)ut EQ_ad MN, quafunt , fimili ratio-
. mne , ut QO ad NK; ergo,s. 6. 3gla EOQ,_

MKN funt fimilia , eademque ratione reliqua_,

* unius pyramidis latera reliquis alterius pyramidis
~ lateribus fimilia funt ; adeoque , 9. def. 11. etiam
~ ipf@ pyramides funt fibi fimiles ; quz proinde,

" cor.8.baj.funt ,ut EQ_ad MN, five,arprius,

ut EB ad MR, five¢ , 7. 5. &15.5.ut CF ad
4T ter, qua funt, Ayp. ut primugconus ad . X3
€rgo, 1 1. §. prima pyramis ad fecundam pyrami-

. demeft,ut primus Conusad X: atqui prima py-
' ramis minor eft primo Cono, quippe cui infcribi~

tur; ergo,14. §. fecunda pyramis minar eft quim
X; ctum tamen oftenfa fuerit major ; qua repu-
gnant. ’ -
Sinverd X majus ponatur quim fec. Co-
nus; fit fec. Conus ad Z, ut X ad primum Co-
num, qus funt, #tprius , &' invert.ut fec. Pyra-

~ mis ad primam , quafunt, 8. bzjus ,ut EQ_ad
* MN ter, quzfunt, wsprins , ut CF ad ZT

y

ter:atqui, £ yp. X maj.eft fec. Cono ; ergo,
14§
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14. §. primus Conus major eft quam Z, ‘quzte
pugnant: Nam oftenfum eft in prima parte hujus
quod ¢ffe nequit diameter ad diansetrum in b
bus Conoram , ut Conus ad magnitudinem aler

" CONO MINOYeMm . ’ \
Quoniam verd Cylindri utpoté conorum{”

tripli , fe habent, ut coni; erunt & ipfi in tripi |,
cata ratione diametrorum in bafibus. .

"PROPOSITIO XL

ICylindrus ( MNGH ) [ecetur plaro (1)

adverfis planis ( MN, GH ) parallelo; ert, |,
st cylindrus ( ML ) adcylindyam ( IH )iti |
axis (CD ) adaxem( CO). -
‘ Producatur axis utrinque , itdut conftruéti
cylindris HE, FR zqualibus ipfi 1H, & fao
cylindro NS equaliipfi ML; fit, 1 1. baj. totis
cylindrus LR, itd multiplex cylindri 1H, acef |.
axis CA multiplex ipfius CO: & ex alterapar- |
tecylindrus LS itd multiplex cylindri ML, % |
eftaxis CK ipfius CD. Quod fi CA major,
vel minor fit qudm CK, vel ipfi 2qualis ; erit
etiam,11.44j. cylindrus LR maj. vel min. cylin- |
dro LS, velipfi ®qualis ; ergo , 6. def. §.erit
cyl. ML adcyl TH, ut CD ad axem CO.

FRO-
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PROPOSITIO XIV.

N Vper xqualzme bus ( AC' /P(Q) exi-
'Y [lentes Coni , é‘ ylmdrt inter fefunt , ut
witudines ( HO, & BK) .

© Produéto enim axe BK in D, itaut kD
‘equetur ipfi HO; erit, 11.4#j. cylindrus . PN
equalis ipfi EC: atquieft,. 5.cyl. PN ad cyt-
ABC, utcyl. EC ad cyl. ABC, qui funt, 13.
"(m_] utaxls Dk, fiveé HO ad kB. .

o Q_E. D.

" ldem de conis, ut pote cylmdrorum fubtrx-
phs,dx&um puta :

PROPOSITIO Xv.

€qualmm amomm( MHN, RBS ) (’3}'
cylindrorum ( ML, RD ) altitudines [uns
in reciproca bafiam proportiove : Et fi adf t bae
"pro rtio reciproca ; ‘quabxmtar [' ibi coni , st &5

indri .

Si altitudines equantur ®quabuntur etiam
‘bafes ; & res clara eft. Sinaltitudo OB maj. fit
quém Hk: fiat OG ®qualisipfi Hk; erit ergo,
14 baj. OB ad OG, fiveé ad[HK, ut cyl. RD /
- (fivd cyl. ML )adcyl. RF, quafunt, 1. im)/
ut baﬁs MN ad RS: Q. E. D.

ue & converfo : erit, 11.5%j. cyl. ML
ad cyl. RF, ut bafis MN ad RS, quz funt , 4yp.
utalumdo OB ad Hk, fivd ad OG, que funt,

L lm]
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5 1. bzj.ut cyl. RD ad RF;adeoque,g. 5. eequar.
turCylindriML, & RD. Q. _E. D.
Porrd ﬁmlh demonftratione utimur i

Conis.
"PROPOSITIO XVI

——

“Dobas Gréulis.cirea xa’em centvam ( K ) ‘

- exiflentibus’; in majors circulo polygonan |
zqmlateram & pariam laternmrinferibere, qmd ,
nen tangat minorem civculum .

Secet Diameter AC minorem circulum in
D, ex quo erige perpendiculatem EF. Tum bife-
ca femicirculum’ ABC, ejufqué femiffem BC,
donecarcus 1C mmorevadat arcu EC, &abl'
dimitte perpendicularem 1L. Liquetprimd , ar-
cum IC totam majoris circuli circumferentiam
metiri , numerumaque arcuum effe parem , adeo-
que fubtenﬁm IG effe latus polygoni infcripti-
bitis., ‘quod interiorem circulum non continget;
Nam, 16.3. EF tangit interiorem circulum,ipfi
verd EF, 28. 1. parallela eft 1L, que propte-

rea circulum non tangit , neque promde Cl, CL

\ circulum interiorem tangunt. Q. - E. F.
\ - COROLL. Hmc reéta 1L circulum non,

tangit. -
PROPOSITIO XVII

Vabas j}:/mm circaidem centram emjka
tibus; in majori fpbara [olidum policdram
#fcribere qﬂod s tartgat ﬁzperﬁmm minoris

ﬁbﬁrr & co- .
’ , . CO#: |
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Conftrattio . Secentur ambz fphar® plano
tranfeunte per centrum , & conftituente circu-
lum EFGH in minori fphera , & ABCV in.
majori . In plano autem horum circulorum du-
cantur duz diametri fe mutud perpendiculariter
fecantes AC, BV: Incirculo ABCV, 16.12a.
infcribatur Polygonum wquilaterum VMLZC
&c. circulum minorem non tangens . Tum duca-
tur in eodem plano exangulo Z per centrumo
commune D diameter Zh, & 12. 11. erigatur
DO infublimi , refta ad fubjeSum planumn,
ABCV: per DO, fiv® juxtd lineama infi- -
ftentem , perqué diametros AC, Zh duck con-
cipiantur plana ; que proind?, 18. 1 1. eidem fub-
jeEto plano ABCV reétaerimt 3 adeoque , 33.
6. in fuperficie majoris fphere quadrantes DOC,
DOZ, efficient . In his sutem quadrantibus,1. 4,
aptentur reéte CP, PQ,E ‘RO: OS, ST,
TX, XZ, ipﬁs CZ, ZL, LM, MV, .aquales.
& oqud multe . Quod fi idem feceris in reliquis
quadrantibus OL, OM &c. tam fupra, quin.s
infra horizontem ABCV, atque inter lineolas
CP, ZX &c. plana duxeris; dico aftum. |

Demv{lmtia Prime Partis . A punftis P,
& X ad fubje&tum plinum ABCV ducantur ,
.12.11. perpendiculares Pd, XY, que,38.11:
incommupes feQiones AC,. Zh cadent. .
- nism igitur tam anguli re& P4C, XY 7> quim -
. PCd, XZY, 27.3.funt squales s fdcircd, 32
1. 3gls PAC, XYZ funt meuianguls : fed &
confir. equantur PC, & XZ3 zerso,nﬁ.- :S:&u!a
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buntur Pd, & XY,uti & Cd, &. ZY; adeo-
que , 1§. def. & 3. ax. 1. zquabuntur Dd, &
DY; ergo , 7. 5. erit Dd ad dC, ut DY ad
YZ; adeoque 5 2. 6. .dY, & CZ funt parall.
Quia verd , ¢ prizs , fibi #quantur Pd, & XY,
& ipfi plano fubjecto funt perpendiculares, adeo-
que,6. 11. fibi parallele ; erunt etiam, 33. 1. PX,
& dY fibi zquales, & parallele; adeoque, g. 11.
. PX, & CZ erunt etiam fibi parallel ; ergo, 7.
11. CPXZ, eademque ratione PQTX , &
QRST, & 3glum ROS totidem funt plana .,

uod fi eadem conftruétio continuetur intota.

fphzra, conftruétum erit Polyedrum.
Demonflyatio fecunde Partis . Ex centro D
ducatur Dc reéta. plano PCZX, & jungantur
<P, c¢Z, ¢X, cC. Quoniam ergo, 4.6. DZ ad
ZC eft,ut DYad Yd, atque DZ major eft,quim
DY; eritetiam ; 14. 5. CZ major quam Yd, five,
33. 1. quim PX,, pariterqué PX major erit,quim
QT, & QT major qudm RS. Et.quia, conffr. an-
guli DcC, DcP, DcZ, DcX_reéli funt ; latera
verd DC, DP, DZ, DX,utpote radii,fibi aquan-
tur ; & Dc eft commune ; idcircd , 47, 1. fibi
 eequantur re&te cP, cZ,cX, cC;ac proindd,15.
def. 1.circa quadrilaterum CPXZ defcribi po-
eft circulus : inquo ob ZX, CP, & CZ, & ob
C4 majorem quim. PX: idcircd.,~28. 3. CZ
plufquan. quadrantem fubtendit , ergo, 33. 6. an-
gulus CcZ A céntrum eft obtufis 3 adeoque ,
12.2. CZq.:majw= eft,quim 2 ¢Gy. fiy? quim
€Cq. pl. cZq. : Sitjam Zspy perpendicularis ad
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" AC; quoniam angulus ADZ ( hoc eft,32. 1,

DZC pl. BCZ )eftobtufus; erit DCZ, five

dimidius ipfius ADZ major dimidio recti; adeo-
- que ed minor eft CZm reliqulis & re€to angulo}
‘adeoque , 19.1. Zz major eft quam Cwm; ac
“proindé CZq. (fivé mCq. pl. mZg. ) minus
~eft quam 2Zq. adeoque mZ major eft quidm
- ¢C; acproindd,4y.- 1. ¢D major eft, quim D2
~ Atqui punftum » eft extrd interiorem {ph®ramg
; ergo magis extra ipfamerit punftum c¢; adeoque
- planum CPXZ, (inter cujus punéta , id quod
- propinquius eft centro fpherz, eft ¢ ) interiorem

fphzram non continget. Et fiad planum PQTX,
- demittatur perpendicularis Da; adhuc punftum
* @ &centro D ulterids elongatur , & fic dein-
> ceps; Ergo polyedrum majori {phzrz infcriptum,
* minorem non tangit . . E. F. T
. COROLL. Hinc, 87 in qualibet alia Sphg-
- v a defciibatar Polyedyam , [imile praditio Polye-
' dro 5 Proportio Polyedvi in una[phara ad polye-
> druminaltera, eft triplicata ejus , quim babent
* [phararam  diametri .
: Nam; fi ex centris (pherarum ad omnes an-
» gulos bafium diétorum polyedrorum reétz linee
" ducantur ; diftribuentur polyedta in pyramides
* numero &quales , & fimiles y quarum homologa
* latera funt femidiametri fpheerarum. Vt conftat,
" fi concipiatur harum fphararum minor intra ma-
! jorem' circa idem centrum defcripta 3 congruent
> enim fibi mutud linc e refte dufte A centro {phe-
' 12 ad bafium angulvs, ob fimilitudinem bafium,
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ac propterea pyraimides efficientur fimiles. Qua-
re, cim fingule pyramides in una fph®era 2d fimi-
les pyramidesiillis fimiles in altcra habeant ( 8.
12. ) proportionem triplicatam laterum homolo-
gorum, hoceft , femidiametrorum fpherarum;
fint autem ( 12. §. ) ut una pyramis ad unam py-
ramidem , itd omnes pyramides, fivé folidum po-
lyedrum ex ipfis compofitum, ad omnes pyrami-
es, fivd ad folidum polyedrum ex illis conftitu-
tum ¢ habebit Txogue polyedrum unius {phere
sd polyedrum alterius fphare proportionem rri-
. plicatam femidiametrorum , atque aded ( 15. §.)

diametrorum. Q._E. B ;

PROPOSITIO XVIL

Phare ( BAC, EDF) fant in triplicatara-
viowe fuaram diametroram ( BC, €F ).
Nemp, fifit {phera BAC adfpheram K
in triplicata ratione diametri BC ad diametrum
EF; Dicofibi #quari K, & EDF.

Sit enim, fi fieri poteft , K minor , quim
EDF, & concipe {phzram K concentricam effe

ipfi EDF, cui, 17. 12.infcribatur polyedrum ,, !
phzram K non tangens, fpherequé BAC fi-

mile poly¢drum ; Hac quidem polyedra,, cor. 1v.
12. funt in triplicata ratione diametrorum BC,
EF, adecoque , yp. fe habent, ut fphera BAC

ad K; atqui polyedrum ipfi fphare BAC in- '

]

fcriptum, 9. ax. 1. minus eft qudm fphera ABC: -

€Ig0,1 4. §. polyedrum alteri fphsere EDF infcri-
- - ptum

|
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stum minus eft qudminterior fphzra K; proin~ -
léque -tocum*minus’eritEfua parte.

Sin verd fphara K ma?or dicatur, .
[pera EDF, & concipiatureflefphara EDF ad
quampiam aliam H, ut{phera K ad BAC, hoc
eft, byp. & invers.in triplicata ratione diametri
EF ad BC; atqui,f byp. EDF minor ponitur,
quim K; ergo , 14 5. fphera H minor erit,
quim ABG: %ngd repugnat prims parti hujus;
quippe in qua oftenfum eft, quod effe wequit dia-
meter ad diametram ter o ut [phara ad magnite-
dinem quandam alterd [pheri , cajus eft alteraws
diameter , minorem . . _
Ergo religuumett, fibi Equm K, & EDP.

D

' COROLL. Hinc, erit ut fphera ad fphas

ram , itd polyedrum inuna defcriptum ad fimile
edrum defcriptum in altera.

LAUS DE Q.

Z3 LIBER.
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§ Iretialivea( AB ) fecandam,
s EXtrCmam, " mediam rationem
W fecetnr . Majus [egmentum s
(AC) affimens lineam (AD)
dimidiam totius (AB ) quints-
< plemporefl ejus, guod a dimidia
totius defcribitar 4 quadrati.

(DCq ( 4-2.)
lDAg. @?L -‘ACq. pl.2DAC (&

: . L. 2.
Equ.hec {-DAq. pl."ABC pl. BAC (2.2.)
DAg. pl. ABq. (4.2.)
l DAq. pl. 4 DAq. ‘
ts DAg- -~ .
Q. E D.
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PROPOSITIO IL

I vetia linea( DC i ipfias fcgmenti( DA)

quintuplum poffit ; preedicii j‘eqnetm (DA)
dz{plx ( AB ) extrema , ac media ratione /éf}x
ma]m fegmentum eft ( AC ) reliquapars ejus,
qﬂ;f 8 principio reflx( DC).

(DAq. pl. BAC, pl. ABC (2.2.)
DA pl. ABq. (4.2.)

Zquhzc tgAq pl 4.DAq (o).

q ( 42 '
I DAq. pL ACq pl. 2 DAC( 1.2.)
L DAq. pl. BAC, pl. ACqg-
Ergozquantur ABC, & ADq. Q_E D.

PROPOSITIO m.

Irettalinea (AB ) [ecundum extremam, ac
miedia yationem feceturs minus fegmentum
( CB) affumens lineam ( DC ) dimidiam majo-
risfegmenti( AC) » qtlmmplﬂm poreft ejus, guod
a ( DC ) dimidia majoris fegmenti ( AC ) defcri-
bitur , quadrati .

Nam \
(DBq. (6.2.)
| ABG, pl. DCq. ( Byp.)
Equ.hec {ch pl. ACq. (byp.& 4.2.)
| l4 ng pl D(CLE D.
s DCe PRO-
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PROPOSITIO 1V

Ivettalinea ( AB)) fecundum extremams , a
mediam rationem fecetur 5 quod d tota( AB),
gfodgne 3 minori fegmento ( CB ) atrague fima)
guadrata ,tripla funt ejus , quod d majori fegmes-
20(AC) de/{ribimr > quadrats .

Nam
: (ABg. pl. CBq. (7-2.)
Equ.hzc {z ABC, pt. ACq.(éyp.)
' 3 ACq. pl. ACq. :
L3 ACq Q_E. D.

PROPOSITIO V.

I vettalinea( AB ) fecundum extremams , ac
mediam ragionem Jecetur (in C ), appona-
tarque ¢i linea ( AD ) equalis majori fegmento
(AC) stotarettalinea( DB ) fecundum extre-
mam , ac mediomsationem fecabitur , & majus
- fegmentam ef}, qua 3 principio retialinea( A5 ).
Nam eft ,4yp. AB ad AD (fivead AC)
ut AC ad CB, &,invert.eft AD ad AB, ut
CB ad AC, &, compor. erit DB ad AB, ut
AB ad AC (fivead AD). Q.E.D.
SCHOL. Qubd fifuerit DB ad AB, ut
AB ad AD; erit AB ad AD; ut AD ad CB;
nimirum linea AB fecundum extremam, ac me-
diam rationem fecabitur.
Quoniam enim , Ayp. eft DB ad ABé ut
. “Ta

-

P

g e gt
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} ad AD; ergo , divid. et AD ad AB, ut
3 ad AD; ergo,snvert.erit AB ad AD,ut
) ad CBO Q.' Eo b.

PROPOSITIO VL

N [ retlalinea Rationalis ( AB ) extrema, ac
media ratione fecetar (in C Ysutrungse feg-
:nssorum ( AC, CB ) Irvationaliseft linea, qua
catur Apotome.. '
~ Nam fi maiori fegmento AC addas AD
jualem ipfi dimidie AB; mox, 1. 13. &quabun-
r DCq. & 5 ADq. ; adeoque 6. 10. DCq. &
Dq. funt fibi commenfurabilia : atque , byp.
B, adeoque etiam ejus dimidis AD eft ratio-
\is sergo etiam DC eft rationalis : Quia verd

+n eft § ad 1, ut num. quadr. ad num. quadr; id-

cd , g 10. DC, & AD funt rationales , fibi
;ntdm pot. commenf. adeoque ,74 10, AC,
Avé DC minus AD )eft Apotome. Rurfus,.
1 , byp. & 1. 6. zquantur ACq. & ABC,
;; ABC applicatur iphi AB rationali § idcircd,
B+ 10. BC eft Apotome. Q. E D

. PROPOSITIO VI
E

X I Pentagoni aquilateri ( ACDEB ) tres att-
13 gk, ]iwé/qqi deinceps , 108 qus non deinceps
;'mtagonum .

,  Quoniam, Zyp. zquantur nonthodd laters
. 84,

wt 5 &quales fuerint 3 aquiangalum evit ipfams
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BA, AC, CD, .DE, EB, fed & angulizb
comprehentfi ; erunt ; 4. 1. fibi.etiam @qualeshy
fes CB, AD,-CE, quin & anguli ABC &C[:
uti & anguli CAF, & ACF ; adeoque, §.i
zquantur AF, & CF, ac proinde etiamrefia

FE cft commune , funt fibi @quilatera ;
equantur anguli FBE, & FDE, fed , az prin.
equantur anguli ABC & CDA; ergo equabur
turtoti CDE, & ABE. Tum, ob latera, &
gulos interceptos equales,equantur , 4. 1. angl
DEC, & ABC, necnon, utprius, & §. 1.zqus
‘tur anguli CBE, & CEB; ergo @quabunturt] y;
ti DEB, & ABE. - : .
.- Qudd fianguli CAB, CDE, DEB, quimt
funt deinceps , ponantur @quales 3 mox , 4!
zquabuntur anguli ABC, & DEC, quin&br
fes' CB, & CE, adeoque,§. 1. & anguli CH (
& CBE, adeoque toti DEB, & ABE; acproir \
d¢, obangulosin A, & E fibi deinceps zqu i
les ; erit, arprius , ®quiangulum ipfum Penr |/,
_ gonum. - Q_E D ¥

PROPOSITIO VHL I
. :

I Pentagoni aquilateri , & equiongs
‘( ABCDE) duos angulos ( BCD, -CDi)
qui deinceps [ant , [ubtendant rette linex ( Bb | X
CE ) ; beextrema , ac mediaratione fe mutuif | 4
cant , & majoraspfaram fegmenta ( BF, vel El)
Junt pentagoni latera.
. De-
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Defcribatur circulus circa Pentagonum ; er-
0, 28. 3..zquabunturarcus ED , & BC , adeo-

ue,2%. 3. & anguli FCD, & FDC; ergo angu- .

is BFC, qui, 2o. 3. duplus eftipfius FDC,
tuplus etiameerit ipfius FCD: atqui etiam arcus
JAE bis continet arcum ED, adeoque, 33.:6.
ingulus BCF eft duplus ejufdem anguli FCD;
180 , 6. ax. 1. zquabuntur anguli BCF, & BFC;
ideoque,6. 1. @quabuntur BC, & BF. Tum.,
Juoniam, 2. 3. triangula BCD, & CFD funt

ibi ®quiangula ; erit , 4 6. BD ad CD, ut CD

1d FD, hoceft, uzprius , &' 7. 5. erit BD ad BF,
at BF ad FD: eademqué ratione erit EC ad EF
ot EF ad CF. Q_E. D

PROPOSITIO IX.

Q I Hexagonilatus ( BE ) & Decagoni latas,
Y ( AB )in eodem circalo defcriptoram com-
ponantur 3 tota vefta linea ( AE ) extr. ac media
ratiome fecabitar , majufqud fegmentum erit He-
xagonsi latus.. . - :

Ducatur Biameter ADC, & junge reflas
DB, DE. Ergo, quoniamarcus AB eft decima
pars totius circumferentis 3 idcircd.
)_ (4.BDA ( byp- &27.3.)
‘. 1BDC (32.1.)
‘Equ.hi £BAD, pl. ABD (5.1.)
;Anguli - U2 ABD ( 32. 1.)
2 BED, pl. 2BDE ( 5.1.) .

. {4 BDE. . _ .

E B krgo,

PR




Ergo , 32.1.@" 2. ax. 1. 2quantur anguli ADJ,
& ABD; adeoque 3gla ADE, & ABD (nam
habent ipfa etiam angulum communem in A ]
funt 2quiangula ; ergo , 4. 6.erit AE ad AD,x
AD ad AB, hoceﬂ: i 1§, 4..&7 s AE ad E}
ut EB ad AB. (L. E.
: COROLL: Hinc, 1. Si latus hexagoni &'
cujus circuli fecetur extrema , ac media ratione; |
majus illivs fegmentum erit latus decagoni ejuf ,’
dem circuli . (
2. Hincetiam , 2t priss , 5. &' 6. 1. zque-
buntur re&tz AE, & DE, & quoniam BE, utpo--.
€2 latus hexagoni , equatur radio DF; esquabuz ',
tur, 3.g%. 1. etism AB, & EF; adeoque etian ;
EF erit latus decagoni ; acpromdé wt prim, .
etiamerit DE ad DF, ut DF ad FE. |
|

PROPOSITIO X - |

Iin cireslo ( ABCDE ) pentagonnm aqsi-

laterum ( ABCDE ) deferibatur ; Pentag-

i latm( AB )potcft Hexagoni latas ( FB )6'
Decagons latus ( AH ) , in codem circulo defm-4
provam .

Ducatur diameter AG: bifeca arcum AH
in R, &ducantur FK, FH, FB, BH, HM. Que
niam femicirculus ABCG mizis arcus AC gqus
tur, byp. & 3.ax. 1. femicirculo AEDG misds
AD; ide bent arcus CD bifariam fe€tus in G er- )
go gquabuntur arc. CG, GD, BH, HA. Quo-
aiam €rgo , byp. & conflr. srcus HK eﬁpgl;"do

364 Evem Eucripis. I
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apﬁus HA, & BH eft dimidium ipfius BA; erit
BK dimidium ipfius BG; adeoque, 33. 6. angu-
Jus BFK eft dimidium xpfms BFG, cui, 20.3.
rquatur angulus BAG, fivé BAF; acpromde
sequantur anguli BFK, & BAF, fed&angulus
in B eft communis, ergo3gla BFM, & BAF
Junt fibi equiangula 3 adeoque, 4- 6. eft AB ad
BF, ut BF ad BM; ergo , 17 6. equabuntur
ABM & BFgq. Rurfus, confir. & 27. 3. =quan-
‘tur anguli AFK, & HFK, uti&radii FA, &
FH, & FO eft communis; ergo, 4. 1. @quantut
-AO, & HO, atqueanguli AOF, & HOF, qui
‘proinde re€tifunt , & MO eft communis; ergo
.€tiam , 4. 1. 2quantur anguli OHM, ﬁvé;AHM
& OAM, cui,27. 3. ®quatur angulus HBA; er-
Lgoggla AHB, & AMH, inquibus , »prius,
&quantur anguh AHM, & HBA, atque angus
lus in A eft communis, funt, Gbi aquiangula 3
"adeoque, 4.6.¢eft AB ad AH, ut AH ad AM;
, & proindé , 17, 6. AHq. mquatur ipfi BAM:
" Atqui‘s 2. 2. ABq. mquatur compofito ABM
- pl. BAM; ergo ABg. aquatur ipfi compoﬁto
BFq. pl AHq D.

COROLL. 1. Hmc lmea reta FK, que
€X centro arcum quempiam HA bifecat, etam
\te&am HA illi arcui fubtenfam bifecat ad angll-
~losre&tos.

" a. Diameter AG ex angulo quovis A pen-
, tagoniduéta , bifecat, & arcum CD, quem la-
« tus pentagoni CD fubtendit , & ipfum etiam_
htus CD, ad angulos reftos.
SGHOL.
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'SCHOL. 1. Hinc facilitis quam ex 11.4
pentagonum regulare infcribemus circulo . De
catur enim diameter AB, cui ex centro erigatu
perpendicularis CD: Tum bifecetur CB in k
& fiat EF aqualisipfi ED;s erit DF latus pen
tagoni ; Nam ' o
' (BFC, pl. ECq.(6. 2.)
' {EFq. ( conftr.) ‘
Equhzc LEDq. (47.1.)
o DCq. pl. ECq.

" Ergo , 3.ax. 1. =zquantur BFC, & DCq. fivd

BCq. ;adeoque, 14. 6. etit BF ad BC,ut BCad
FC: quoniam ergo BC eft latus Exagoni ; erit,
9. 13. FC latus Decagoni; ac proinde, 1 0. 3. DF
eft latus Pentagoni. - Q. _E. F.

- 2. " Ethinc facil® demonftratur, re€tam effe
Pentagoni conftruftionem illam , ubi fe&ta bifz-
riam CBin E abfcinditur EO equalis iphi EG,
& ex D per O fit circulus, fecans priorem circu-

lugin M, & N, atque ducitur MN, que dicitsr

effe latus pentagoni . Quippd, Sch. precedenti
zquantur DE; & EF, atque, conffr. gquantur
EC, & EO; ergo FC, quod, Sch. preced.¢ft
latus decagoni, equabitur ipfi DO, five, 15.def.
i.ipfis DM, DN; adeoque DM, & DN funt
latera decagoni,ac proindé MN eft latus Penta-

goni. - Q_E D.

PRO-

|

e v s .
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PROPOSITIO XI

I #n Circulo rationalem babente Diametrum
V (AG Ypentagonum aquilateri( ABCDH )
-yibatar ; pentagoni latus ( AB ) irrationalis
imea, quavocatur Minor .
-~ Duc Diametrum BLO, & fiat LK ‘qua-
ns radii LO, & C(Lquadrans linex CA.
oniamergo , cor. 10. 13.anguli AFL, AIC '
i funt, & angulusin A eft communis jidcir-
32-1. ggla AFL, AIC funt fibi mquiangula,
0, 46e{t(‘ladFL utCAadLAﬁvi
LO, que funt , conftr. & 15.5.ut C
3 ergo,alrer.ell FL ad LK, utClad Q,
e funt, 15. §.ut CD ad CF, ( nimit'im,cor.
hajusut2 Cl ad 2 CQ ) ergo, compon. eft
. ad LK, ut CD 'pl.. CF ac CF; ergo, 22.
:ft FKq, ad LKq. ut quadmtum faftum fub
) pl. CF (hoceft, 1. 445 CFq. ) ad CFq.
30 FKq- et s LKq ltaqup fi Rationalis BO
natur8 LO erit 4: LK erit 15 adeoque LKq.
t 1: BK eritg; adeoque BKgq. erit 25. & FKq
t5(Nam, #t prius eft FKq, ad LKq. ut §
'1.) Vndd patet, BK, & FK effe Ratignales
i pot. tantum commenf. ; adeoque,74 10.. BF.
eApptomen cujus congrueps. eft FK: Quo-
am verd , #¢ prm:,BKq miniis FKq eft 20.
circd , 9. 1o. BK, eft long. incommenf. linex
dtenti quadratum fub BK minus FK;adeoque
4. def ex tertiis 10. ) BF eft Apotome Quarta.

Quo-
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%niam verd , 8.& 1%.6.zquantur Al
rettangulumfub BO, & BF; idcircd , g5
AB erit Minot. Q. E. D.

PROPOSITIO Xil

Iin circulo tﬁ'&wgﬂltm eqailateram(
defcyibatar 3 triangsli latws ( AB )
triplum eft ejus ( AQ ) , gue ex cemrod
dﬂc}m&—
uoniam, ¢or. 10. 1. equantur arcs
: E(i:; ided arcus BE eﬂ:g t;!ﬁ.‘!l BE
rentie ; ergo , 13. antur lincs
OF; Gdeoq;le. s 15-4 ) !
(4 BEq. ( utprius
Equhec f4 OF (( 4 2.)
LAEq. ( 47.1. )
LABq. pl. B
Ergo, 3. ax. l.zquantu;:. B & 3 BEg

COROLL. S“Alaq ed ABq, eftu ¢
8+ Tum ABq. ad AFq. eft etiam ut 4 3]
( Nameft AE ad AB, ut AB ad AF)
2. ZEquantur OF, & FE; nam 3glum
eft aquilaterum , & BF ad EO perpends
ris ; ergo EO fecatur bifariamin F. A}
hi?)cpdemhm equantur AF, & OE pl. OF/] -
3 Ur. - ‘
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PROPOSITIO XIL

T ramiden{ GEFO )carzﬂ:mere & data....

Jpbera completii s & demonfirare quod pa-
r& diameter ( AB) fit fexquialtera in potmtm la-
teris ( EF ) spfius Pyramidis.

Circa datam AB fiat femicirculus AEB, at-
que,10. 6. DB fit dimidium ipfius AD, & expuns<
&o D erigeperpendicularem DE, & trahantur
BE, AE. Tumad intervallum ipfius GI zqualis
1pﬁ DE fiat circulus, cuiinfcribatur 3glum zqui-
laterum EFG, & 12. j1. ex centro 1 erigatur
normalis IO zqualisipfi AD, & producatur O}
in oppofitam partem , itdut tota OK aquetur
diametro AB, & jungantur re&ta OE, OF, OG;
dico folidum GEFQ effe Pyramidem expetitam.

Si quidem, conflr. anguli ADE, OIE, OIF,
 OIG reti funt , atque DE, IB, IF 1G fibi
aquantur,necnon 10 =quatur ipﬁ DA €rgoy4.
. 1.fibi zquantur AE, OE, QF, OG. Qt_x_omam
verd,8.8° cor.20.6: AD, five2 DB ad DB eft,
- ut'ADq. ad DEq. erit etiam ADq. duplum-
. ipius DEgq. ; Igitur :
| fﬁ%“ (14%}3 )( tprins , & 7.5
j TP its , & 7.5
i Equ.hzc { DEq ( cor? Slpr ’

iEq Ciar i)

Fq.
Ergo ﬁbl equantur AE, EF, OE, OF, OG, :
tdeoque Pyramis GEF O eft cquilatcra . di‘
{ Aa ~ bpun-
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fi punctum D punéto I applicetur , & linea AD
linez 10 fuperponatur ; congruent etiam linez
AB, & OK utpotd zquales; adeoque femicir-
culus AEB axi AB, vel OK circumdufus
tranfibit per punéta E, F, G; adeoque Pyrami
GEFO infcripta eft fphzre cujus diameteret
data AB. Q_E F
Quinimd et , 8. & cor. 20.6. ABq. ad AEq. ut
AB ad AE, qua funt, cosflr.ut3. & 2.

. E. D

COROLL. 1. Hinc ABq. ad IEq.eftut
9.ad 2. Nam fi ABq. erit g; erit AEq. five EFg.
6; ac proinde, 12. 13. 1Eq. erit 2. |

2. Si C fit centrum fphare ; erit AB ad
CD, ut6.ad 1.Nam{i AB ponatur 6; erit AC,
35 ac proinde, confir. AD erit 4;adeoque CD
erit 1; Hinc

3. Eft AB ad 10, uté. ad 4. quz funt, @
3.ad 2; adeoque

4. Erit ABq. ad ICq. ut g. ad 4.

PROPOSITIO XIV.

Ctaedrum ( KEFDGL ) conflitaere , &

data [phara completti : & demosnfirare,

guod [pbare diameter ( AB ) potentii fit duplas
'lateris ipfius Ottaedri.

: Super AB defcribe femicirculum AlB, &

excentro C erige perpendiculairem CI, & du-

wcantur Al, & Bl. Tum fuper ED, cui =qualis

Aitipl@ Al fat quadratum EDGF, cujus diame-

: . tri
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tri DF EG fe mutud fecent in centro O, & ex
O, 12.11.ducnormalem IL ®qualem ipfi AC,
& producatur LO ad oppofitam partem , itdut
OK zqueturipfi OL, & connettantur cztera
lineae,ut in fchemate;erit KEFDGL Oé¢taedrum
quafitum. _

"~ Siquidem AC, CB, FO, OE &c. =zqua-
lium quadratorum femidiametri fibi. mutud
quantur; adeoque,4. 1. in 3glis reétdgulis LOE,
LOF, FOE, &c. bafes LF, FE, EK &c. ®quan-
tur § ac promdé ofto 3gla LEF, LFG, LGD,
LDE, KEF, KFG, KGD, KDE funt &quila-
tera , adeoque O&aedrum conlhtuent : Quod
_quidem fphar® cujus centrum Q, & radius OL
fiveé AC infcribi poteft; ( Siquidem, conftr. AC,
.OL, OF, OD, OE, gG OK funt zquales)

Q. F.
. Czterdm , 47.1. ABq. fivé LKq. eft duplum
ipfius ACq. five¢ LDq. Q. E.
- COROLL. Hmc in Oétaedro tres dxametn
EG FD, LK fe mutud fecant in centro fphara
; ad angulos re€tos .

.2. Item tria plana EFGD, FLDK, ELDK
, funt quadrata fe mutuo ad angulos reftos fe-
: ' cantia.
3+  Oftgedrum dividitur in duas Pyramides
ﬁmnles &aquales ‘EDGFL, & EDGFK , qua-

¢ ram baﬁs communis eft quadeatum EDGF.

\; ‘4. Tandembafes O edri oppoﬁte funt fibi
g Bwtud panllelz" ' '

h'

. Aea RO
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PROPOSITIO XV

Vbum ( EFLIPQVH ) conflituere , &
- [pbari complefli:& demonfirare qadd [phe- {|
v diameter( AB ) potentii fis eripla lateris( EF)
ipfius Cubi o '
Super AB fiat femicirculus AOB, & 10
6.fiat AB triplaipfius DB, & erigatur perpen-
dicularis DO, & ducantur AO, & BO. Tum
fuper EF, cuiequetur ipfa BO, fiat quadratum
EFLI, cujus planoinfiftantre@te EP, FQ, IH, |}
LV,ipfi EF =quales, & conne&antur re€tis HY, |'
PQ, HP, VQ; erit folidum EFLIFQVH Cu-
bus expetitus. Quad : 5
zterdm in Quadratis oppofitis EFQP,
ILVH ducantur diametri E(L_%Plg, fe feca%e?
in R, & IV, HL fefecantesin O, & ducantur
OR, & HF; ergo refta OR, cor. 39. I 1. bife-
cabit diametros Cubi in pun€to K centro ipfius
Cubi ; adeoque K erit centrum fpherz per an-
ulos Cubi tranfeuntis. .
aum : S -
(Eon o QVe (47:1.)
. q- pl- QVq. (47 1.
Equhaxc {EFq.- pl. FQg. pl. QVg- ( conftr))
L QY. Ceonr)
Atquieft, 8. 6. & cor. 20.6. ABq. ad BOg- ut
AB ad BD, que funt,confr.ut 3.ad 13 ergo fibi |
®quantur AB, & EV , quandoquidem utr?que {




S
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.triplaeftipius QV fiveé BO; adeoque infcriptus
- eft Cubus&e. - Q.. E. F ‘
| COROLL. 1.~Hinc omnes. diametri cubi
' {ibi equantur,fequé mutyd lecant in centro fphg-
: 1 , uti & refte , quz quadratorum oppofitorum
' centra coniungunt.
- 2. Hinc diameter fphere poteft latus Te-
. traedri, & cubi, fiquidem , 47. 1. ABg. quatur
- ipfi AOq. (quod, 13.13.eftlatus %‘etraedri_)
. plus BOq. (quod, 15. huj. eft latus Cubi .

PROPOSITIO XVL

Cofaedram conflitnere , & [phari completti s
, & demonflvare quod Icofaedri latus ( AC )
. drrationalis eft linea , qua vocatsr Minor .

: CONSTR. Super diametrum MN defcri-
. be femicirculum MZN, &, 10. 6. fit PN una.

' quinta ipfius MN, tum ex P erige perpendicul.
= PZ, &duc ZM, ZN: deind? ad ntervallums
. AF, cui ®quetur ipfa NZ, fiat circulus AHED,
cui, I1.4.infcribe pentag. reg. AIGEC, cujus
etiam circuli bifeca arcus Al, IG &c. & con-
neéle reétis AL, LI &c. quzerunt latera deca-
goni : tum, 12. 11. erige tam excentro F,-quim
ex punélis L, H, %, D, B, ipfi radio AF equa-
les normales lineas FQ, LR , HS, £T, DV,
BX, & duc reftas RS, ST, TV, VX, XR:
AR, RIL IS, SG, GT, TE, EV, VC, CX,
XA: atque produéta normali FQ, fiant QO,
& FY ®quales ipfi AB, & concipiantur duci

Aa 3 refla



374 Evrem Eucripis.
refte ex punéto Y ad punéla I, G, E, G, A

atque ex pun&to O ad punéta X, .R, S, T, V;

Dico faétum.
Demonftr. Prima Partis . Nam, ob lines
F, LR, HS, ET, DV, BX non modo,confh.
etas plano circuli , adeoque , 6. r 1. fibi paralle.
las fed & fibi zquales 3 etiam, 33.t. qua illss
conjungunt bing, atque binz linee FL, & QR,
FH, & QS: FE, & QT: FD, & QUV: FB,
& QX, funtfibiparall. & fquales : atqui FL,
FH, FE, FD, FB, utpoté femidiametri , fibi
omnes a’.quantur ; ergo etiam ﬁbx Zquantur om-

nes QX: It etiam fi
conn%'rentur L%-—HE., £D, DB, BL, qua .

omnes, 29. 3. fibi Zquantur ; ®quarentur , 31.1.

!
J
i
!

etiam fibi omnes RS, ST, TV, VX, XR, fi- .
quidem tam he in fublimi , quim illzin plano '
fubje€to conjungunt normales parallelas, & zqua-
les LR, HS, ET, DV, BX; ergo circulus per |
fublimiapunta R, S, T, V, X, ex punélofu-

blimi’ Q_duétus , ®qualis , & parallelus erit fub-
jeto circulo , & fublime pentagonum RSTVX
erit parallelum , & zquale ipfi fubjetto pentago-
. no AIGEC. Deinde concipiantur duci FA, FC,
FE, FG, FI infubjetto lano » atque tum i
fublimi duci QX, Q__ (L QR; Igitur,
(AXq. (47-1. :
Equ.hxc {ABq pl. BXgq. ( conftr. )
Aléq pl. AFq. (10.13.)

- .Ergofibi a:quantur AX, & AC, eademque ra-
tione
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tione AC, & CX, atque ita de cateris 3 adeo-
que 10. triangula XAC, XAR &c. funt fibi
®quilatera , & proindé wqualia. Rurfus, quoniam
angulus XOC reétusetft, atque OX, utporé ra-
dlus,eﬂ latus hexagom, necnon OC latus de-
cagoni ; idcircd etiam

{CXq- (47.1.)

Zqu.hzc {O(‘q pl. OXq. (10. 13)
VXq. (#t prm:)
LAC

q-
‘Ergo CX, VX eademque ratione CX, CV,

EV &c. ®quantur tam inter fe,quam diftis AC,
AX, CX &c. Eigo alia 1o triangula xquantur
tam fibi mutud , quam 10 prioribus, adeoque.o
falum eft Icofaedrum .
- Demonfir. Secande Partis . Tamverd bife-
cetur FQ_in K, & duc retas KA, KX, KV, &
quoniam , 1. def. . 2quantur QX, & QV,at-
que KQ_eft communis , necnon anguli KQX,
KQUV reétifunt ; ergo,4. 1. zquabuntur KX, &
KV, eademque ratione mquantur omnes KX,
KR, KS, KT, KV, KA, KC, KE, KG, KL
thmam autem, 9. 13.eft YQ ad Oiut QE“
ad YF; idcircd

[ YKq (3 rs

2.8 2.ax%.1.)

Zqu.hac { (L pl FKq ( Confir.y

| RAd pl- FKq. (47-1:)

LRaq. '
Ergo zquantur YK, & AK; eademque ratione
OK, & AK adeoque fphan'a,cu]us centrum eft
- Aa 4 K&
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K, & radius KA, tranfibit per 1 2 angulos Icofae-
dri. Deind¢, quoniam , 15.5.eft YK, ad KEF,
utYOad QF, adeoque,22.6. eft YKq. ad KFg
ut YOq. ad QFgq. atque , wtprias , equantu
YKq. & § KFq. ergo etiam ®quabuntur YOq
& 5 QFq. fivé § ZNgq. atqui etiam eft’, 8.6,
MNgq. ad ZNq. ut MN ad NP, que funt,
* Confir. ut 5 ad 1.’ Ergo,6. ax. 1. ®quabuntur YO,
& MN.  Q_E F

" Demonflr. Terti¢ Partis.Demim,quoniam,
me prigs,equantur MNq. & 5 ZNg. fivé 5 AFg
dtque MN ponitur rationalis ; ergo,6. & 12. 10,

etiam femidiameter AF elt rationalis , adeoque

tota Diameter Circuli, cujusradius AF, eftrs
tionalis; ac proinde, 11. 13. AC latus pentago-
ni; hoc eftlatus Lcofaedri,Irrationalis eft linea.,
que vocatur Minor. Q_E D
COROLL. 1. Hinc patet, fpheras diame-
trum effe pot. quintuplam femidiametri circuli,
pentagonum Icofaedri ambientis .
2. Sphere diametrum efle compofitam ex
tere hexagoni, hoc cftex radio , & ex duobus
lateribus decagoni circuli,anibientis pentagonum
Icofaedri. ’ .

3. Icofaedrioppofita latera, qualia funt RX,
GE; effe parallels ; Nam , 6. 11.&31.1. RX
parallela eft ipfi LB, que parallela eft ipfi GE
( ob arcuum nempd quos fubtendunt zqualita-
tem ); ergo,9.11. RX, & GE funtparallel®e.

PRO-
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PROPOSITIO XVO

Odecaedrum cor:ﬂimere‘,v ér ;fdt:? fpbﬁh?
completii , & demonfirare , Dodecacdri la-

: tus Irrationalem effe lineam , qna vocatnr Apo-

H 20272€ »

Eprnantur cubi in eadem fphara de&i:;ipt‘x'

" duo plana. BF, BD normaliter fe fecantes, fece-

turqué unumguodgue ipforum laterum bifariam
duttislineis MH, NX, HL, GK: tumfit. 30.
6. NO ad OR; ut OR ad NR: OX ad OS,
ut OS dd SX: HP ad PT, ut PT ad HT,
atque , 12. 1. 3pun&is R, S, T ducanturad
exteriores partes cubi, ipfius Cubiplanis perpen-
diculares , & ipfis RO, OS, PT wmquales,reéte
RY, SV, TQ, & duc. YB, BQ, QC; CV,
VY; Dico, pentagonum YBQCV effe mquilat.

.in eodem plano, & =quiang. lungantur enim RB,

SB, VB: atque tum

. (47.1.). -
. BRq. pl. RYq. (49.51.) . .
E.qu.hzc {BNq;& pl. NRq. pl. RYq. (.confir.
o 4. 13. o ~
- 13 ORq. pl RYq. (confr. )

L . l4 RYq. i . .
Ergo,4: 2.BY duplaeft ipfius RY, atqui etiam,
eonfir. RS (hoceft, 6. 11.&33.1. VY )ipfius
RO, five RY, duplaeft ; ergo , 6-ax. 1.fibi
gquantur VY, & BY, atqueita fimiliter often-
detur de cateris , BQ, QC, CV, eas nempe

- ; ' xquae
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equari ipfi BY; ergo pentag. eft aquilaterum.
Deinde ducatur OZ parallelaipfis RY, SV, &
trahe ZH,H%Dxco ZHQ_effe unam re€tam:
Nam, con HP ad P1, ut PT ad HT,
hoceft, confir. & . 5. HO ad OZ, ut QT «{ !
HT, atque, conflr.& 6. 11. HO parallela eft ad
QI uti & HT ad OZ, ergo,32.6. ZH ek
in dire€tum ipfi HQ: adeo gue I..L.]. pentago
num YBQCV ineodem eft plano. Tum,confir.
& 4. 13.¢eft NO pl. OR ad NO, ut NO
OR, hoc eft, confir. & 7. 5. eft NS ad NO,ut
NO ad OS; ergo , 4. 13. fibi aquantur NSq-
,pl 05q. & gNOq Igitur
(4 NBq. (confir. )
|4. NOq. (4. 13.&2.0%.5.)
NSq. &?l OSq. pl NOq (conftr.

5
NSq. pl SVa. pl NBq (47 L)
ISBq pl SVq. (47.1.)

‘Ergo 4 2. BV dup]a efhpﬁus NB, adeoque,
6. ax. 1. fibi zquantur. BV, & BC, atqui , ob
pentagonum ®quilaterum , BY, YV ®quantut
ipfis B(L(LL, ergo’, 8. 1. wquantut anguli
BYV, & BQC , eademqud ratione patebit
aquari angulos BQC, & YVC; adeoque, 7.
13.pentagonum YBQCV efl 2quianguban: at-
qui eft hoc pentagonum in cubi lacere BC; ergo,
f1 idem fiat in unoquoquie 12 laterum Cubi;Con-
ftituetur folidum 12 pentagonis contentum,nem-
.pé Dodecaedmm
. Demdé

Equ.hwc
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. Deindg, producatur ZO in interiores pat-
- tes cubi, ufque dum, 39. 11.0ccurrat diametro
~ cubi, & fe mutud bifariamfecent , ut putainag
. ergo a erit centrum Iph@re cubum compleften-
- tis, & Oa eritdimidium lateris cubi . Ducatur
. jam aY; ergo, #t prius, ®quantur NSq. pl. OSq.
. & 3 NOg. hoc eft, coxjir. & 1. ax. 1.fibi quan-
‘tur 3 NOq. & aZq. pl. ZY ( hoc eft , 47. 1.
. aYq. ) Ergo, 15.13. aY eftfphzre, Cubum.,
- Compleétentis , femidiameter: adeoque punétum
" Y eft infuperficie fpharz : quod often{um puta
. de reliquis Dodecaedri angulis 3 ac proindé Do-
decaedrum ipfi fphera infcriptumett.
Q_E. F v
Poftremd : Quoniam, conflr. et NO ad,
'~ OR, ut OR ad NR; idcircd, 15.5. erit NX
ad RS, ut RS ad NR pl. SX: atqui NX ma-
- joreft, qudm RS; ergo, 14.5. RS major eft,
quam NR pl. SX; adeoque NX fecla eft extr.
ac med. rat. & majus fegmentum eft RS, five, #¢
~ prius, YV:atqui NX, latuscubi,eftrationale, -
- ut potd pot. fubtriphu:n rationalis Diametri fphve-
r® 3 Ergo, 6.13. YV eftApotome.
' Q__ E. D. '

COROLL. 1. Hinc , filatus cubifecetur
extr. ac med. ratione;majus fegmentum erit latus
dodecaedri in eadem fphera defcripti.

2, Sirefle linez , feltz extr. ac med. ratio-
ne minus fegmentum fit latus dodecaedri; majus.
fegmentum erit latus cubi ejufdem fphare.

3. Patetetiam , latus cubi ®quale effe linca

' c relte
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re€e fubtendenti angulum pentagoni dodei
in eadem tpheera defcripti.

"PROPOSITIO XVIL

Atera quingue corporsm Platonicorsm s
g ponere , &' inter [ comparare .

-~ Nempd, fifit AB diameter fphere, & AB
femickculus , fitqué AC dimidium ipfius AR
‘& AD una tectia ipfius AB , & erigatur perpes
diculatiter BO, =qualisipfi AB: ducanug
czier perpendiculares , ut in fchemate ,

primim CK equaliipfi Cl, fiatqué ; 30.6. &

ad AX, ut AX, ad XF.

Erit igitur , conflr.2ad 1,ut AB sd B |

_ que fint ,ut ABq. ad BFq. hoc eft , 13.134
latus Tetraedvi. o
- Item erit, confir. 2 ad 1,ut AB ad AC,®
unt,ut ABq. ad BEq. hoceft, 14. 13. ad s
taedrs . , _
: Itemerit, conflr. 3 ad 1, ut AB ad AD,@®
funt, ut ABq. ad AFq. hoceft, 1§. 13.2d kt®
Hexaedri . o .
Itemerit, 19.5%i. AX latus Dodecaedn;
Siquidem,cozfir, eft AF ad AX,ut AX adXt
‘ Demym, quoniam,4. 6. eft BQ ( fivé 2BC
ad BC, ut HI ad IC; ergo®quabuntur HL
¢ IC, hoc eft Ki; ergo , 4. 2. equabuntur Hk
& 41Cq. acproindd , 47. 1.’ 2.ax. 1. £Q%
CHq. & 51Cq. atqui AB eft doplaipfius (#
uti & KI, vel HI gt dupla ipfius IC; ergo :g"lﬂh

B!
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ABq. & g Klq. ; adeoque, cor. 16.b%j. KL yel
Hl1 eft radius circuli ambientis pentag. Icofaedsy,
& AK, vel 1B, 2. cor. 16. buj. eft latus decag.
eidem circuloinfcripti 3 ergo, 10, b%j. AL efk
latus pentagoni , necnon , 16.44j. eritidem AL
latus Icofaedri. v L

Und?2 patet, latera Tetraedri , O&taedri , 8¢
Hexaedri effe fibi pot. commenf. & rationalia,
contra vero efie Irrationalia,” & fibi pot. income .
menf. latera Icofaedri, & Dodecaedri.

Item patet,latus Tetraedri majus efle,quim
latus O¢taedri , & hoc quim Hexaedri, &hoe
quam Icofaedri, & hoc quam Dodecaedri. -

SCHOQL. Quodautem preter di€ta quin-
que Corpora regularia , que nempé figuris planis
ordinatis, & equalibus continentur, nullum aliud
dari pofiit 3 indé quidem patet , quia ad forman-
dum angulum folidum requiruntur ad minimum
tres anguli plani, qui, 21, 1 1. fimul fumpti mino-,
res.effe debent , quam 4 reéti : Atque 6 anguli
trianguli &quilateri, 4 quadratici, & 3 hexago-:
nici, figillatim quatuor re€tos exequant : 4 verd:
pentagonici, 3heptagonici, 3 oflagonici &c.4 re-
&os excedunt 3 ergo tanthm ex 3, 4, vel § trigo-
nis @quilateris, ex 3 quadratis , vel 3 pentagonis.

effici poteft angulus folidussadeoque preter quin-
qne expofita , nulla alia corpora regularia dari

POﬂhht. o Qn_—EQan A
L AAUS .DE O
| T LIBER

1
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PROPOSITIO L

Peex ( H ) centro circali cujaf-
:  piam in pentagoni_eidems clrcul
(SR b inforipti batas( CD )duciturper-
A §‘;I, 1| pendicularis HO ), dimidias
&“;&g tg werisfque linee fimzl (HE,
- o @ KD ') nimiram lateris Hese
8oni , & lateris Decagous eidem circulo inforiph. |
Sumatur BO zqualis ipfi Ok, & ducatr |
CB, ergo, 4. 1. zquabuntur CK, & CB; ergo,
§- 1. quabuntur anguli CBK, CKB, HCK;eigo
' (KCB (wzpriss, & 32.1.)
Equ.hi ; KHC (4yp.& 33.6.)
anguli f&;uadrans ipfius CHR (32.1.)

dimidium ipfius CKH (5.1. & 1.
ax. 1.) : :

dimidium ipfius KC -
Ergoangulus KCB eft dimidium anguli KCH;
adeoque quabuntur anguli HCB, KCB, KHC, !
five BHC; ergo , 6. 1.zquabuntur linexe HB, -
: & '

tat' } !
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. CB, fiv¢ CK: quod fiipfi HB addas lineam

W‘”o’ atquiipfi CK ‘addas lineam OK (que fa-

~#:=a eft equalisipfi BO ) serit HB pl. BO, hoc

v Aé‘% tota HO °) =qualis ipfi compoﬁta: CK pl.

1.0: ergofiomnes fimul addas ; erit HO pl.

! 'rr)K pl. CK, hoc eft HK pl Ck, dupla ipfius
o, Q_E.

Rj PROPOSITIO I

N ] bine retie linee ( AL, IF )emma &
i ) medid ratione fecentar ; ipfe in eadempro-
reione fecabuntar .
"“’.” " Sumatur LD zqualisipfi CL, atque tum
“D aqualisipfi EF: Equabuntnr ergo, byp. &
g‘ 6. ALC (fivs ALD),& ACq. uti & IFE
fi vé 1FO ), & IEq. adeoque, 8. 2. #quabun-
ir ADq. & 5 ACq. uti& I0q. & 5 IEq. er-
2,22, 6. erit AD ad AC,ut 1O ad IE: &
;/;poy AD pl. AC ad AG, ut 10 pl IEad
i: hoceft, Confir.2 AL ad AC, ut 2 IF ad
s ac promdé, 15.&11. 5. AL ad AC, ut
"ad IE: & diuid. atqne invert. AC ad CL
ZE ad EF. Q_E D

PROPOSITIO 1L

Derrm civculus comprebmd:t , & Dodemedn
pentagonum ( ABCEF )& Icofaedri trisn-
775 ( RSE” ) esdem fphars :rz yiptoram
Ducantur diameter AD, & reélz AC, CD:
fic

PRI o ca ik B 4
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fit autem Z diameter fphera , & fiat Zq. ad
Pq. ut 1 ad §.atque, 30.6.fist QP ad QM,
ﬁtL.QM ad MP. Igitur :
(ABg. pl. ACq. pl. CDgq. ( 31.3
' ] & 47. 1.
- Equhzc {ABq. pl. ADq. (4.2.) .
ABq. pl.4 GDq. (10.13.)
ls GDq. pl. CDgq.. :
Ergo, 3.ax. 1. ®quantur fibi ABq. pl. ACq. &
- § GDq. Quoniam verd , &yp. & 8. 13.eft AC
ad AB, ut AB ad AC min. AB,atque, Confir.
etiameft QP ad QM, ut QM ad QP, min
QM; ergo, 2. 14. &alters.erit AC ad QP,ut
ABad QM. ergo,22. 6. erit 3 ACq. ad 5 QPqg.
ut 3 ABq. ad § QMgq. atqui( 15 13. ) equantur
Zq. & 3 ACq. ut , &, confir. 2q. & § QFg.
Ergo , 1. ax. 1. equabuntur3 ACq. & 5 QPg.
uti &, 14. 5. 3 ABq. & § QMq. atquiin circulo,
cujus diameter QP, eft, 1.co7- 16.13. RS laus
pentagoni ;- Ergo |
. 15 OSq. (12.13.)
. 1§ RSq. (10.8°cor.9.13.)
Zqu.hec { s QPq. pl. s QMq. ( %z prius)
3 A

'q. pl. 3 ABq. (wtprias)
1§ GDg. - .
Ergo circulus, cujus diameter eft OS,mqua.
tur circulo , cujus diametereft GD.
Q_E. D.

PRO.
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PROPOSITIO IV.

Iex ( K ) centro circalipentagonum dode-
caedri ( ABCDO ) circumfcribentis, duca-
tur perpendicularis ( KR ) ad anum pentagoni
latus ( GD ) ;eritretiangalum [ub ditio lateres
( CD )& perpendicalars ( KR ) trigefies fum-
prum Do ecaedr?'z:pe;ﬁcici eqnale . Item
Siex cemro( & ) circali trigngulum Ico-
Jaedri( LHN ) circamferibentis,perpendicalaris
RV )ducatur ad triangali anum latas ( HN );
erit quod [ub ditéo latere ( HIV ) , &' perpendicu-
 lari(QF ) comprebenditar rettangulum , trige-
. fies fumptum , icofaedri fuperficiei aquale .

1. Ducantur czter linexex centris : Erunt
ergo,8. 1. 3gla CKD, DRO, OKA, AKBfibi
eequalia: atqui, 41. 1. 3glum CKD erit dimidium
reétanguli fub CD, & KR: ergo 30hujufmodi
reftangula erunt 60 3gla CKD ; hoc eft 12
pentagona ABCDO; hoc eft, 14. 13. fuperficies
dodecaedri. Q_E. D

2. Ducantur czter® relte ex centro’ Qs _er-
g0; 41. 1.3glum HQN eft dimidium re&anguli
fub HN, & QM; 3gla verd HQL, HQN,
LQN, 8.1.fibi ®quantur, ergo 30 reftangulas
fub HN, & QV funt 60 3gla HQN, hoc eft
2o03gla HLN, haceft, 16. 13. fuperficies ico-
faedsi. o Q_ 1. D v

- COROLL. Hinc re®tang. fub CD, & KR
ad re@tang. fub HN, & QM eft, ut fuperficies
' ! Bb Do-

’
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Dedecaedriad fuperficiem Icofaedri,

PROPOSITIO V.

Dperficies Dodecaedri ad [uperficiem Icofae-
*dri in eadem jglmra deferipti et st ( H )
fains Cubi ad ( AD ) latus Icofaedri .

- In'circulo, cui ; 3.14.infcriptum fit tam.,
Dodecaedri pentagonum, quam Icofaedri 3glum,
quorum latera BD, AD, demittantur ex centro
Q_ad hzc latera perpendiculares QK, & QQ,

ug producatur ufque ad C, & conneélatur

D, Igitur Q_: d R o &
: Oa (1.14.&cor. 12.13.)
i dimidiu%(');("; p! ()ID ad dimidium
g C (15.5-
Equ, ha QQSPCD ad QC (9.13.)
Rationes 1 QC ad CD (15-5.)
dimidium .QC ad dimidium CD
(cory2.13.)
QR ad QO min. QK
Atqui etiam, cor, 1. 13.eft H ad BD, ut BD
ad H miz, BD;ergo, 2. 14, erit QO ad QK,
u g{d BD; ac proinélgi s 16, 6!; g&ang. ub
O, & BD zquatur reftangulo fub H, & QK:
%ﬁ s 1.6, eft H ad AD,’gut reﬂﬂng- flﬂ?l'.l:
& QK adreftang. fub AD, & Qk, que fint,
wt prius , & 7. 5. utreélang, fub QO, & BD ad
reflang. fub AD, & QK, quz, cor. 4. 14. funt
ut fuperficies Dodecaedri ad fuperf, Icofaedri .

7 pRO-

1
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PROPOSITIO VI

Iretta ( AB ) fecetsr extrema , ac mediara-

' tione 3 erit , atretta ( BF ) potens id quod 3
 sota ( AB ) & id yuod 3 maijori fegmento ( AC)
. adrettam (2 ) potentem id quod a tota ( AB )&
* id quod 3 minovifegmento ( BC).ut ( BG ) latus
" Cubi ad( BK ) latis Icofaedyi eidem [phara cum
*cuboinforipti. ‘
: Siquidem, 12.13. erit BKq. triplum ipfius-
5 ABq. atque, 4. 13. erit Zg. triplum ipfius ACq.

Ergo , 14. . erit BKq. ad Zq. ut ABq. ad
i ACq. quefunt,1.Cor. 1%. 13. & 2. 14.ut BGq.
*ad BFq. atque, altern. erit BGq. ad BKgq. ut

BFq. ad Zq. adeoque; 22. 6.erit BG ad BK,
it BFadZ Q_E. D

: PROPOSITIO VIL

Odecaedrum et ad Icofacdram, ut latus ca- . .
: biadlatus Icofacdri in anacademque [phe-
| vainferipti. :
f Quoniamenim , 3. 14. idem circulus conti-
{ net dodecaedri pentagonum , & icofaedri 3ghum,
| atque omnes anguli tam pentagonici , quam te-
| tragonici fuperficiem {phara tanguant ; idcircd,
I 47. 1. pérpendiculares , duftz 3 centro fphere
b ad centra i2. pentagonorum dodecadri , & 30
 triangulorum icofaedri , fibi ®quabuntur ; adco-
Que fi concipiantur dodecaedrum , & icofaedrum
Bb 2 refol-
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refolvi in pyramides ; erunt ha ejufdem alitu:
nis ; adeoque erunt (5: & 6. 12) inter fe, ut ipl
rumbafes , nimirum erunt 12 pyramides pen:
gonic® ( fivd dodecaedrum ) ad 20 pyramik
trigonicas ( five ad icofiedrum ) , ut 12 pem
gona ad 20 triangula , fivd ut fuperficies dok
caedri ad fuperf. icofaedri,qué funt (5. 14 utk
tos cubi ad latus icofaedri. Q._ E. D.

PROPOSITIO VHL

Dem circalus comprebendit , & cubi quadrs
tum ( BCKO) g oftaedri 3glum ( AGH)
cjufdem fphare .
Sit Z diameter fphaera . Quoniam er,
1§. 13- & 4. 1. fibi ®quantur Zq. 3 BCq. &6
BDq. uti & (14.& 12: 13) Zq. 2 AGq.&6 |
AQQ- idcircd fibi =quabuntur BD, & AQ
adeoque , & ipfi circuli. Q_E. D.

LAUS DE O.
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PROPOSITIO L

f Efcriberein dato Cubo ( ABDCGK-
\ EF ) Pyramidens . .
Abangulo C duc diametros CA,
f, CF, CD, eafqué connetle diametris
“{ AD, FD, FA; dicofatum; Quipp he omnes
" fibi equantur, 47. 1. utpot? zqualium quadrato-
" rum diametri ; ergo 3gla CAD, CDF, CFA,
' FAD fibi @quantur utpotd quilatera 3 ergo
- ADFC eft pyramis, que Cubi angulisinfiftit. -

3

p PROPOSITIO IL

’ Ndata Pyramide ( ABCO ) Offaedramdi

| defcribere . -
Bifecentur latera pyramidis in puniis E,

G, F, H, K, I; que connetantur duodecim re-

€tis 5 dico fattum : Siquidem , 4. 1. he omnes fibi

mutud ®quantur ; ac proindé ofto 3gia EHE,
: Bb

. 3 EFH,
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F.FH 8c. funt »quilatera , & zqualia ; adeoque;
27. & 3 1. def. 11 conftituunt oftacdrumin da.tz
pyramxde defcriptum . .

Q_E FE
PROPOSITIO Il

N dato Cubo ( LQL(OCDBA) Ottaedram
defcribere .

Conneélantur quadratorum centra duode-
cim lineis reétis ; qu proinde , 4. 1. gquabuntur
fibi mutud; adeoque ofto 3gla efficiunt zquilate-
ra, & &qualia ; ac proinde, 31. & 2. def 11.in-
fcriptum eft cubo oftaedrum.

Q_E. F. |
PROPOSITIO IV.

NV dato Qtaedro ( AZ ) Cubum infcribere.

.
Coniungantur centra triangulorum duode-

- cimreflis ; qu®, 4. 1. 2zquales funt, & 2. 6. fibi
refpeétivé paraliclz ( finempd mangulorum cen-
tra inveniantur dutis ex 1pforum angulis lineis
. ad bafes perpendicularibus 3 Nam tunc ha per-
pendiculares lineg fecabuntur proportionaliter 3
lineis centra conneétentibus ) ; ergo refultabunt
fex quadratafibi fimilia, & gquaha 5 que proindg,
3t.def. 1'1.in oftaedro cubum conftituent.

Q_E F

PRO- \



B AT - L - A -

Liser QuiNTus Dectmus.  39t°
PROPOSITIO V.
N dato Iéojbedro Dodecacdram infcribere .

Conneétantur 20 triangulorum centra to-
tidem relis;qua proinde,(4. 1) ®quabuntur fibi
mutuo. 3 proindcqud 12 pentagona conflituent
fibi equilatera , & aquiangula , ac proindg infcri-
ptum erit Icofaedro Dodecaedrum.

= ' Q_Ea Fo

LAUS DE oO.

Bb 4 De
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"RANCISCI MANERII
ASTORINTI
ADOLESCE‘NTIS dPTIMl,

Qui Neapoli, dumLegum ftudiis ope-
ram daret, adornante ejus avunculd
fuos in Euclidis Elementa, & in Se-
&iones Conicas Apollonii Pergei
Commentarios, obiit primis Kalen-
dis Februariis hujus ineuntis Seculi
Decimio&avi , annum etatis agens
XVI. :

Huebidelicie , Muforam gasdia o Amicis
Percarus , calto nobilis tugenio,

Flic tumulatus adeflreneris FRANCISCUS 8 a7nis
Ereptus 5 cen flos imbre cadente cadit.

. Joannes Guidelli.
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FRANCISCI MANERI
ASTORINI,
Acerbum Obitum Collachrymantium
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H Eu Francisce!jaces primo fub flore jsvété |
Ereptus Charitum ‘qu/'piadﬂmqﬂe.dom. '

Nam colis impenfe dum Mufas, occidis ,ebea! '
Cen flos incauto preﬂ'm o agricols .
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Te extintlo o numquam [at doluiffe poseft |
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“ S Parge rofis tumulumyviolafgue, &' lilia phena .
Faunde ham) s i)mowor continet biccineres 3

' Neulacrymis parcas o }acryma:‘eﬂ'andere trifles
Cum Mufis vifaef? dofla-Mixerfba fimul ¢

; ‘I)mnimféwe Jui perculfs funere Alumni

. Signarant meflis Marmora carminibus.

- Decepta biinc fapm‘t Lachefis florentibus amn'?,

Nam tuita ingenium , credidit effe fenem .
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Vid nanc affiduo , ASTORINE , latta
O Confetium ad numeros , leve[gne rarfus
Me nuges revocas. . tuafgue trifles
Ob mortem pueri optims , optimaque
Rapti forte adigis levare curas ?
Infelix quafi ferre manc tibi ipfe
Poffesn. }uppetia: egens Homers .
epenthe , atque Epidasrijs medelis .
Care mamgque ocalis imago [emper
Herear [emiarnimis cruenta nate,
&t la fz(s._mifem ambulacro ab alto .
ualis flos vigai caducus borti
ondum puniceans comam recludesnss
Aut arbafcala Cypridis venufla
Ventorum rapidis bumi procellis
Decumbit : neque tam parens ]jcenten
Tellus erigere eft potis , nec wllam
Infpirare animam... Querantur ipfe
AAdflantes Dryades , chorufgue circim
Nympbaram , & madidis rigare frafira
Certatdm miferam fludent ocellis.
'Séc carum mibi pignus , alteramque
Partem cordis acerba. furpuere - - -
Fata 5 bew o qaim rofeo tenclla flore
- ' . Pri-
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, sSperaret fibi blandulos nepotes

Primum ver ageret. : manenfyue dulce’

Jamtim conjugium parens puelic
weis cum ludere . ficut ipfe 5 poffer.

O Jpes irrita ! o dies acerbo -

INobis commemoranda fapé Iutia!

Jomnaunc me invalidum pudet fateri,

Er fﬂa pudet obfequi dolori :

Sed te cam video , ASTORINE ,pofit tos

Exattos [apientia labores

Tam trifie ex animo dolere , vitd

Tanc vanas j‘o[bix vocare cogor

Caras , fuccnonifle fi raenti

Fortuna [apiens poteft . Inani

Sic avum teritar labore [epe -

dnter fomnia caca 3 quam [upremo

it tantum folida im Deo woluptas. -
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FRANCISCI MANERII
ASTORINI
~ Adolefcentis optumi.
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On mi viftera ferrea obtigere s
Non mi dogmata [axei Magiftri
unt cordi ; wequeo wigente ocello

Funus cernere , lacrumas videre .
Ingentis juvenem: fpei , [waqve
Matris delicizm o decafgve dylce,
%ﬂj lento wideam jacere corde?
Num patris gemitus , avuncalique ,
Dolentis fine fine , wum- fororis
Abufcultem Macrimabilis querelas ?
INon bac o non bominem decent : feriuos
Hec mores fapiunt , Fluant perenni
Fletu lumira ; lugeant amicam ,
Ruvem Mufe , & Charites finu puellsom
Fovere : & latices bibiffe [acros
Ferant balbicalis adbuc labellis .

Agnellus . Algxius Blafius
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3\ Dm teneros doctis exercens artibus annos
‘A Ingenij Juvenis figna flupenda daret .
ipexit , doluit , fimul bea, Mors invida dixit 5
‘Hexn mibi 5 quim folers bic mea damna parat .
irtutes ac &vo Hic crefcens o per [#cula pomen
wMortali exemptus conditione feret.
 win etiam aternumrconrempto ut funere Vivant,
 Garmine Maguio tollet ad aftra Viros.
n tantos efferre aufus imp/mé licebit ?
2 An [perni patiar Numen innlta mesm?

‘ec ajt 3 & jacalum furiatqintorfic ab arca ,
1 Ruo languens Animam nobile petius agir .
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