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AU ROL

SIRE,

I y a long-temps que mon Euclide en trois langues
aurait di paraitre. Je me plaignais des circonstances qui
en retardaient la publication. Combien, au contraire, je
me serais félicité de ce retard, §il m’avait été donné de
prévoir que le monde entier, bouleversé jusque dans ses
fondements, devait bientét rentrer dans Pordre accoutumé;
que les tempétes allaient se dissiper, la sérénité renaitre
dans-le ciel, et le bonheur sur la terre! si surtout javais
pu penser que VOTRE MAJESTE, reparaissant parmi
nous comme un astre bienfaisant, daignerait permettre que
mon ouvrage pardt sous ses auspices augustes!

SIRE, cette faveur inattendue, qui met le comble au
plus cher de mes veeux, sera gravée dans mon cceur jusqu’a
mon dernier soupir.

Je suis avec respect,

SIRE,

r

DE VOTRE MAJESTE,

$ : . Le trés-humble, trés-obéissant
. et tres-fidéle sujet,

F. PEYRARD.



PREFATIO.

Eucm DEs vixit temporibus Ptolemai-Lagi, circiter annum 273 ante ®ram
valgarem ; Archimedes suis in libris sepe de illo meminit. Euclides a Pto-
lem®o inter.rogatus an non esset methodus discende Geometrize methodo
sua facilior : Non est regia, inquit Euclides, ad Geometriam via. Hzc tan-
tum de Euclide novimus : qua sit patri4 oriundus ignoratur.

Ante Euclidem permulti floruerunt geometre. Primus omnium Graeco-
rum, Euclides eorum opera collegit, collecta digessit, et qua fuerant incon-
dite demonstrata, ea demonstrationibus inconcussis exornavit.

~ Plurima opera Euclides conscripserat; ex quibus tredecim libri Ele~
mentorum et Data tantum supersunt.

" Librorum omnium ‘qui de scientiarum elementis agunt liber perfectis-
simus semper habita sunt Euclidis Elementa, quz in omnes omnino
linguas fuerunt conversa. *

De Elementis Euclidis sic Cardanus : Quorum inconcussa dogmatum.

Jirmitas , perfectiogue adeo absoluta est, ut nullum opus huic aliud
comparare audeas; quibus fit ut adeo veritatis lux in eo refulgeat,
ut soli ki in arduis queestionibus videantur posse a vero falsum dis-
cernere,, qui. Euclidem habeant familiarem. |
Ait Pemberton se non semel Newtonem audivisse mcerentem quod sese
Cartesii aliorumque algebristarum operibus totum dedisset, antequam
studuisset Euclidis Elementis , et illa fuisset meditatus.

D. Lagrange quem extinctum luget et diu lugebit Europa, mihi dic-
-itabat Geometriam esse linguam mortuam; et qui in Euclidis Elementis
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PREFACE

LUCLIDE vivait du temps de Ptolem(,e-Lagus, vers I'an 272 avant I'tre
vulgaire ; Archiméde I'a cité dans plusicurs de ses livres. Ptolémée ayant
demandé a Euclide §'il n’y avait pas dc manitre plus facile que la sienne
pour apprendre la Géométrie, Euclide répondit qu’il n’y avait point de
chemin royal pour arriver a cette scicnce. C'est tout ce que nous savons
- d’Euclide : on ignore méme quelle fut sa patrie.

Beaucoup de géométres avaient paru avant ]:uchde. Le premicr des
Grecs, Euclide rassembla leurs euvrages, les mit dans un ordre conve-
nable, et donna des démonstrations mattaqual)les de ce qui n’avait pas ¢été
démontré d’'une manitre rigoureuse.’

Euclide avait composé un orrand nombre d’ ouwages. Les trelze livres dcs’

Eléments et les Données sont les seuls qui soicnt parvenus jusqu’a nous.
Les Eléments d’Euclide ont toujours ¢été regardés comme le plus parfait
de tous les livres élémentaires ; ils ont éré traduits et commentés dans
toutes les langues. - |
Cardan, en parlant des Eléments d'Euclide, s’exprime ainsi : _Qubrum
inconcussa dogmatum firmitas , perfectioque adeo absoluta est, ut
nullum opus jure huic aliud comparare audeas ; quibus fit ut adeo
veritatis lux in eo refulgeat, ut soli hi in arduis (/urcstwnzbus videantur
posse a vero falsum discernere , qui Euclidem habeant familiarem.
Pemberton nous apprend qu'il avait entendu plusicurs fois Newton se
plaindre de s’étre livré tout entier aux ouvrages de Descartes, ct des autres
algébristes, avant d’avoir étudié et médité les Eléments d’Euclide.
M. Lagrange, dont YEurope diplore et déplorera long-temps la perte,

me répétait souvent que la Géométrie était une langue morte; que celui qui

b



x .+ PRETFATIO.

v

Geometrize non studebat, eum perinde facere ac si quis graecam latinamve
lingnam in recentipribus operibus grace et latine scriptis discere velit.

Theoremata subsequentia , quee in quolibet Geometrie tractatu adcesse
solent, 1n Llementis Euclidis desiderantur

Circulorum circumferentiz inter se sunt ut eorum diametri.

Quilibet circulus sequalis est triangulo rectangulo cujus unum ex lateribus
angulum rectum continentibus @quale est scmi-diametro, alterum autem
wcquale circumferentice. |

Cujuslibet cylindri recti superficies convexa @qualis cst reetangulo cujus
altitudo aqualis est cylindri lateri, cujus autem basis ®qualis circumferentize
basis cylindri, vel circulo cujus semi-diameter media proportionalis est
inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.

~ Cujuslibet coni recti, excepta basi, superficies convexa ®qualis est trian-
gulo rectangulo cujus unum laterum angulum rectum continentium xquale
est coni lateri, alterum vero ®quale circumferentice basis coni, vel circulo
cujus semi- dldmeter medm proportionalis est inter coni latus et semx-dlame-
trum circuli qui coni est basis. _

Superﬁc1es convexz cylindrorum rectorum ct similium, ¢t etiam cono-
rum rectorum et similium, sunt inter se ut diametri basium eorumdem
cylindrorum et conorum,

Cujuslibet sphoere superficies tequalis cst quatuor maximis cjusdem
spheerax circulis, vel superficiei convexax cylindri circumscripti.

'Sphaerarum superficies inter se sunt ut quadrata earum diametrorum.

Quxlibet sphera 2qualis est duabus tertiis partibus cylindri circumscripti.

* “Nonnulli credidere hec theoremata ex Euclidis Elementis evanuisse tem-
porum inclementia ; sed falso. Hee enim theoremata qua denonstrari non:
possunt nisi ope quatuor primorum postulatorum in initio primi libri de
Spheerd et Cylindro positorum , demonstrari non potuerunt ab Euchde )

1l

qui heec Archimedis postulata non admiserat. '~ .~ ' N
)



PREFACEL. xj
n’étudiait pas la Géométrie duns Euclide, faisait la méme chose gue celui
qui voudrait apprendre le grec et le latin, en lisant les ouvrages modernes
€crits dans ces deux langues.

Les théorémes suivants, qui se trouvent ordinairement dans tout traité
¢lémentaire de Géométrie, ne se trouvent pas dans les Eléments d'Euclide:

Les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs diamétres.

Un cercle est égal 4 un triangle rectangle dont un des c6tés de l'angle
droit est égal au rayon, et dont l'autre cOté de I'angle droit est égal 4 la
circonférence, ,

La surface convexc dun cylindre droit est égale & un rectangle dont -
la hauteur est égale au coté du cylindre, et dont la base est égale a la
circonférence de la base du cylindre, ou bien 4 un cercle dont le rayon
est moyen proportionnel entre le cdté du cylindre et le diamétre de sa
base, | o

La surface d’un céne droit, la base exceptee, est égale a un triangle
rectangle dont un des cotés de l'angle droit est égal au coté du cone, et
dont I'autre cdté de 'angle droit est égal a la circonférence de la base du'
cone, ou bien & un cercle dont le rayon est moyen proportionnel entre
le cOté du cone ct le rayon du cercle qui est la base du cdne.

Les surfaces convexes des cylindres droits et semblables, des cdnes droits
et semblables, sont entre elles comme les diamétres des bases de ces cylin-
dres et de ces cones. | '

La surface d’'une sphére est égale & quatre grands cercles, ou ala sur-
face convexe du cylindre circonscrit, '

Les surfaces des sphires sont entre elles comme les quarrés de leurs
diamétres. . '

Une sphere est égale aux deux tiers du cylindre circonscrit.

Des personnes ont pensé que ces théorémes avaient disparu des Fléments
d’Euclide par l'injure des temps ; c'est une- erreur. Ces théortmes, qui
ne peuvent se démontrer qu'a Vaide des quatre premicres demandes placées
au commencement du premier livre de la Sphére et du Cylindre, n’ont
pu I'étre par Euclide, qui n’avait point admuis ces demandes d’Archiméde.



Xij PRIEFATIO.

. Farsan dici potest solam dissimilitudinem quee intercedit Euclidis inter
et Archimedis methodum, consistere in rejectione vel in admissione postu-
latorum de quibus hic incidit sermo.

" In ‘prefatione mexe versionis librorum 1, 2, 3, 4,6, 11, 12 Elemen-
torum Euclidis, qu:ia anno 1804 edita fuit, suscepi mnnus cdendi versiones
operum completorum Euclidis, Archimedisque et Apolloni'i. Meca versio
operum Archimedis vulgata est anno 1808; quo quidem tempore, ver-
tendis Fuclidis operibus ultimam manum admovel ram. Sed antequam prelo
subjiceretur, consulere volui codices manuscriptos bibliotheca i imperialis de
plurimis locis.qui mihi videbantur mutilati vel corrapti in editione Oxonize,
qua usus fueram in convertendo Euclide. i codices, tres et vigintl
numero, mihi commissi fuerunt, et statim animadverti editioncm Oxonl:e
nullius horum manuscriptorum esse cxemplar ; hos omnes manuscriptos
explere lacunas, et restituere locos corruptos in cditione basiliensi et in
cditione Oxonie quee nihil aliud est quam ejus.exemplar. Quin etiam anim-
adverti hos omnes manuscriptos, manuscripto 19o tantum excepto, inter
se esse ferme consentaneos ; manuscriptum autem 190 explere lacunas,
restituere locos corruptos qui ope aliorum manuscrlptorum nec explebdntur
nec restituchantur.

A

Manuscriptus 190 ad bibliothecam vaticanam pertinebat : is Rom4 Lute-

tiam a comite de Peluse fuit missus.

In manuscripto greeco 2348 , sub finem seculi decimi sexti exarato, qunque
contmct Euclidis Data cum qumque anlquIISblmlS vaticanis manuscriptis
gwems collata a Joscpho Aurid, celebri geomctx& nec unam quidem repe=
rias e pretiosissimis lectlonlbus manuscripti 19o variantibus ; quod probare
videtur hunc manuscriptum tunc temporis in blbllOlheCd vaticana fuisse
desideratum. o

Manuscmptus 190 manuscriptorum cxcunte nono sxculo exaratorum
omnia pre se fert indicia ; alii vero mam.ocnpu pertinent ad sweeula multo
recentiora.

Hoc manuscripto mihi commisso, statim in animum incidit edere greece,
latine et gallice Elementa et Data, sola procul dubio qua supersint Euclidis




PREFACE, xiij

On pourrait peut-étre dire que la seule différence entre la méthode
d’Euclide et celle d’Archiméde, consiste dans le rejet ou I'admission des
quatre demandes dont je viens de parler.

Dans la préface de ma traduction des livres 1,2, 3,4, 6, 11, 12 des
Eléments d'’Euclide, qui parut én 1804, je pris 'engagement de publier
les traductions des ceuvres complétes d’Euclide, d’Archiméde et d'Apollo-
-mius. Ma traduction des ceuvres d’Archiméde parut en 1808. A cette
époque j’avais mis la derniére main a la traduction des ceuvres d’Euclide.
Mais avant de la livrer a I'impression, je voulus consulter les manuscrits
de la bibliothéque impérinle sur les pasiuges qui me paraissaient tronqués
ou altérés dans P’édition d'Oxford, d’'apres laquelle javais fait ma traduc-
tion. Ces manuscrits, qui sont au nombre de 23, me furent confiés, et
je ne tardai pas a m'apercevoir que I'édition d'Oxford n’est la copie d’aucun
de ces manuscrits ; que tous ces manuscrits remplissent des lacunes, et
rétablissent des passages altérés qui se trouvent dans I'édition de Bale,
et dans celle d'Oxford qui n’en est que la copie. Je remarquai aussi que
tous ces mannscrits, le n° 1go seul excepté, sont a peu de choses pris
conformes les uns aux autres; que le n° 1go remplit des lacunes, et
rétablic des passages altérés, qui ne peuvent pas Iétre a I'aide des autres
manuscrits. -

Le manuscrit 190 appartenait & la blbhotheque da Vaucan 2 il fat
_envoyé de Rome a Paris par le comte de Peluse.

Dans le manuscrit grec n® 2348, qui est de la fin du seiziéme siécle, et
qui conticnt les Données d’Euclide collationnées par Joscph Auria, géometre
céltbre, avec les cinq plus anciens manuscrits grecs de la bibliothtqne du
Vatican, on ne trouve aucune des précieuses variantes du manuscrit 1go;
ce qui semble prouver que ce manuscrii n'était pas alors a la bibliothtque
du Vatican.

Le manuscrit 1go porte tous les caractéres des manuscrits de la fin da
ncuvieme siecle,, tandis que les autres appar licnent & des blL(.lLS beaucoup
p]us rapproches de nous. '

Etant dépositaire de ce précienx manuscrit, je me déterminai, sans ba-
lancer, a donner une édition grecque, latine ct frangaise des Eicments et
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opera. Quapropter, contuli manuscriptum. 190 cum editione Oxonix,
exaravique lectiones variantes in margine operi impressi,

ITis perfectis, ad variantes lectiones margini appositas sedulus attendi,
et aliis manuscriptis accersitis, hane aut illam lectionem variantem in edi-
tionem parisiensem admis.i, vel ab ed rejeci. Manuscriptum 1go potiorem
habui, quotiescumque nulla mihi fuit ratio cur hanc aut illam lectionem

preeferrem. '

Textum grarcum sic constitutum in Jatinum converti, et quaecunque
ex variantibus quas admiscram lectionibus, mutari fuit opportunum , haec
in versione gallicd mutata sunt.

Mea latina versio ad verbum textui greeco congruit, nisi quid peculiare
me coegerit ut sccus facerem. Nonnulli in mea versione occurrent forte
hellenisini, ant saltem quiedam locutiones a quibus lingua latina abhor-
rere videtur. Tllas quidem vitare potuissem; sed mea versio cum textu,
gricco minus fuisset consentanea. '

De mea convertendi ratione, viros in graeci latinique lingud versatis-
simos consului. D. Delambre , secretarius perpetuus classis scientiarum
physicarum et mathematicarum Instituti imperialis ['rancie, necnon Uni-
versitatis imperialis quwstor, meam versionem dignatus est perpendere s €4
utilia mihi dare consilia, anc ci de fe ad me scripsit epistolam :

Parisiis, 20 februarii 1813,

Cum voluptate legimus sex prima folia tui Euclidis trilinguis. Tui commissarii desiderium
enuntiaverant videndi editum Euclidis textum grazcum exfmrgatum omnibus mendis
quas castigavisti manuscriptorum ope, et locupletatum omnibus incrementis quze tibi
suppeditaverunt manuscripti : mox eorum omuiumque doctorum explebis desiderium.

Multum probo quod constitutum habuisti reddere versionem latinam tam consentancam -

quam utraque lingua ferre potest. Gracis erant duz vie indicandorum casuum obliquorum,
terminatio scilicet et articulus ; quando una earum dnarum rationum eos deficiebat,
quod sxpc in geometrid contingit, articulus satis erat ad omnem tollendam dubitationem.
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des Données d’Euclide, qui sont certainement les seuls ouvrages qui nous
restent de ce géométre i jamais célebre. Pour cela, je comparai le manuscrit
190 avec I'édition def01d et j'¢crivis les variantes en marge de l'ou-
vrage imprimé, .

Ce travail terminé, j'examinai attentivement les variantes marginales,
et a l'aide des autres manuscrits, j'adoptai ou je rejetai, pour I'édition de
Paris, telle ou telle variante. Le manuscrit 190 a toujours cu la préfé-
rence, toutes les fois que je n’avais pas de motif pour préférer une lecon a
une autre. ’ .

Le texte grec étant ainsi arrété, je le traduisis en latin, ct je fisa la
“traduction francaise les changements cxigés par les variantes que javais
adoptées.

Ma traduction latine correspond mot pour mot au texte grec, 4 moins que
quelque régle particuliére ne m’ait forcé de faire autrement. On trouvera
quelquefois des hellénismes dans ma traduction, ou du moins certaines
expressions qui semblent s'écarter un peu du génie de la langue latine.
J’aurais pu les éviter ; mais ma traduction aurait été moins fidele.

J'avais soumis mon systéme de traduction a des personnes versées dans
la langue grecque et dans la langue latine. M. Delambre, secrétaire perpétucl
de la classe des sciences physiques et mathématiques de ITnstitut impérial
de France et trésorier de université impériale, eut la complaisance de
I'examiner avec soin, et de m’aider de ses sages conseils. Voici la lcttre
qu’il me fit 'honneur de m’écrire & ce sujet :

[y

Paris, ce 20 évricr 1812,

Monsizun, j'ailu avec plaisir les siz premiéres feuilles de votre Euclide en trois langues.
Yos commissaires avaient exprimé le voeu de voir paraitre une édition grecque du texte
d’Euclide , purgée de toutes les fautes que les manuscrits vous ont fait rectifier , et enri-
chic de toutes les additions qu'ils vous ont fournies : vous allez remplirleur veeu , et celui
de tous les savants,

Fapprouve beancoup le parti que vous avez pris de rendre la version latine aussi littd-
rale que le permet le: génie des deux langues. Les grecs avaient deux moyeus pour indiguer
les cas obliques, la terminaison et Particle; quand Fupe de ces deux ressources leur man-

quait, comme il arrive souvent en géométrie, Varticle suflisait pour Oter touteincertitude.
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Tibi antem in lingni latind haec via non erat; tua versio nimis consentanea, szpe obscura

fuisset. Eorum qui te precesserunt exemplo, usas es pronomine ipse , psins, ipsi. Non®

ignoras mihi ¢i de re aliquid fuisse hewsitationis ; locutionibus illis ipsi AT , ipsi A3T,
anteposuissem has locutiones lne@ Ar, angulo ABr, quod longiusculum est.

"Sed quoniam omnes geometrarum grzcorum interpretes jamdudum jisdem interpola~
tionibus usi sunt, capessivisti recte viam brevissimam amovendorum impedimepiorum que
singuils momentis occurrunt, etc, '

Ad significandum duos angulos eumdem verticem et latus commune
habentes super eidem recta collocatos esse, grce dicitur : «i ipefiis ywviars
Commandini, Torelli , etc. exemplo, has tres greeeas voces converti in has
duas voces latinas : deinceps anguli. Sunt qui me dehortati sunt ab utendo
voce hic deinceps , quia, inquicbant, deinceps in lingua latina rerum or-
dinem numquam significavit. Non illis morem gessi. Nam, cumin Thesauro
linguze latinee Roberti Stephani, edito Lipsie anno 1739, legissem : duo
deinceps reges. Tir. Liv. I'unera deinde deinceps duo duxit. Tir. Liv.
His perfectis collocatisque alias deinceps rates jungebat. Cxs. Morem
apud majores hunc epularum fuisse ut deinceps qui occubarent, ca-
nerent. Cic. , etc. pro certo habui Titum-Liviumn, Cxsarem et Cicero-
nem, etc. vocem deinceps eodem sensu accepisse, quO €go acceperam.

Quod ad versionem gallicam attinet, ea cum textu graeco tam consentanca
est quam per eam linguam licet.

Sub finem cujusque tomi collocavi recensionem accuratissimam omnium
variantium mez editionis cum manuscripto,19o, et cum editione Oxonix;
ita ut harum lectionum variantivm ope, possit, si quis velit, habere
manuscripti 190 exemplar huic plane congruum.

Ad calcem tomi ultimi, qui hoc anno 1814 currente edetur, adjicientur
animadversiones in variantes lectiones insignissimas, et in quosdam locos
Euchdis.

Summa diligentid usus.sum ut mea editio quam maxime emendata esset ;
specimina a me prxlecta, lecta fuerunt deinde a D. Jannet, necnon a
D. Patris, mci operis editore, rursusque a me relecta. In nullo specimine

bi



PREFACE xVij
Vous n'aviez pas cette ressource en latin ; votre version trop littérale elit été souvent obs-
cire. A I'exemple de ceux qui vous ont précédé , vous vous étes permis I'emploi du pro-
- nom ipse, ipsius, ipsi. Vous savez que javais a cet égard quelque scrupule; au lieu de
¥psi AT, ipsi ABT, jaurais mieux aimé linee AT ,angulo ABr, ce qui est un peu plus long.

Mais tous les traducteurs des géometres grecs vous ont déja donné I'exemple de pareilles
intercalations, et vous avez bicn fait de choisir le moyen le plus court pour vous tirer d’'un
embarras qui renait a chaque instant , etc. -

Pour exprimer que dcux angles, qui ont le méme sommet et un coté
commun, sont placés sur une méme droite, le grec dit : ai tpefiic Jurias,
A Pexemple de Commandin , dc Torclli, cte. jai traduit ces trois mots
grecs par deinceps anguli. Plusieurs personnes m’avaient invité-i ne
pas me servir du mot deinceps , parce que, disaient-elles, le mot dein-
ceps'a jamais en latin exprimé Pordre des choses. Je ne me rendis pas a
leur avis. Car, ayant lu dans le Trésor de la langue latine de Robert
Etienne, édition de 1739 : duo deinceps reges. Trr. Liv. Funera deinde
deinceps duo duxit. Trr. Liv. His perfectis collocatisque alias dein-
ceps rates jungebat. Cxs. Morem apud majores hunc epularum fuisse
ut deinceps qui occubarent canerent. Cic., etc. il me parut démontré
que Tite-Live, César, Cicéron , etc. donnaient au mot demceps la méme
signification que moi.

Quant a la traduction francaise, elle est aussi littérale que le permet le
gune de cette langue.

Jai placé a la fin de chaque volume la liste exacte de toutes les variantes
de mon édition avec le manuscrit 1go et I'édition d’Oxford. Par le moyen
de ces variantes, on pourrait, si on le désirait, avoir une copie du ma-
nuscrit 1go qui lui serait parfaitement conforme.

" Le dernier volume, qui paraitra dans le courant de 1814, sera terminé

par des observations sur les variantes les plus remarquables, et sur quelques
passages d’Euclide.

Jai fait tous mes efforts pour que mon édition fat de la plus grande
correction ; les épreuves, apres avoir €té lues par moi, ont été lues par
M. Jannct, par M. Patris , éditeur de mon ouvrage, et relues encore par

c
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prius subscripsi, prelo subjiciatur, quam illud mendis omribus fuisset
expurgatum. Ope erratorum ad finem ultimi tomi collocatorum, corrigi
poterunt mendz , si quas detesero in legendo perattente opere impresso.

D. Nicolopoulo, smyrnzus, vir eximia doctrind commendabilis et dili-
gentissimus emendator, sponte sua legit plurima specimina. D. Patris, qui
linguam greecam, latinam et gallicam diu excoluit, summa4 cura et diligentia
usus est ut mea editio prelis gallicis honori esset § in speciminibus legendis,
versionem latinam et gallicam cum textu graeco perattcnte comparabat,
et margini notationes apponebat.

Ex lectionibus variantibus tomi primi, quedam prasertim sunt no-
tande. '

In omnibus editionibus grecis et latinis postulata 4, 5, 6 inter com-
munes notiones collocata sunt, '

Demonstratio propositionis septima libri primi duos habet casus, et
tamen unus solum casus demonstratur in omribus manuscriptis, nullo
excepto, et in editionibus Basilie et Oxoniz. Secundus casus est cim
punctum 4 incidit in triangulum aer, vel punctum r in triangulum ssa. Ut
secundus casus demonstraretur, antea demonstrandum fuerat, lateribus
zqualibus trianguli isocelis productis,angulos sub basi inter se 2quales esse;
quod quidem Fuclides demonstravit in propositione quinta, et hoc tantum
propositionis septime causi , quandoquidem, propositione septima excepta,
hac demonstratio nullum usum habet in reliquis Euclidis Elementis; ex
hoc manifeste sequitur , inquiunt omnes Euclidis commentatores, textum
grecum propositionis septimae esse mutilatum. Omnes commentatores in
errore versabantur. Figura incompleta erat in-omnibus manuseriptis et in
omnibus editionibus. Secundam ' descripsi figuram; produxi rectas Br, Ba,
et demonstratio completa fuit, in textu graeco nulla voce mutata.

Demonstratio propositionis 2} tertii libri tres casus habet. Posito enim 4
super I'y et puncto B super a, oportet demonstrare segmentum AEB non
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moi. Je n’ai jamais donné de bon i tirer que je ne me fusse assuré au-
paravant que toutes les ‘corrections avaient été faites. Par le moyen d’un
errata, que je placerai 4 la fin du dernier volume, on pourra corriger
les fautes qu'une lecture trés-attentive que je ferai de I'ouvrage imprimé
m’aura fait découvrir.

M. Nicolopoulo,de Smyrne, homme recommandable par ses rares talents
et trés-habilecorrecteur ,abien voululire un grand nombre de mes épreuves.
M. Patris, qui a cultivé long-temps les langues grecque, latine et francaise,
s'est donné des peines infinies pour que mon édition fit honneur aux presses
francaises; en lisant les épreuves, il avait soin de comparer soigneusement
la version latine et la version francaise au texte grec, et de me faire dcs
pbservations marginalcs.

Parmi les variantes de ce premier volume, il en est quelques-unes qui
méritent surtout d’'étre remarquées.

Dans toutes les éditions grecques et latines, les demandes 4, 5, 6 sont
placées au nombre des notions communes.

La démonstration de la proposition 7 du livre I+ a deux cas, et cepen-
dant un seul cas est démontré dans tous les manuscrits sans exception, et
‘dans les éditions de Bale et d’Oxford. Le second cas est celui ot le point a
tombe dans le triangle asr, ou bien le point r dans le triangle aBa. La dé-
monstration du second cas exige qu'il soit démontré auparavant que les
cdtés égaux d’un triangle isoctle étant prolongés, les angles au dessous de
la base sont égaux entre eux; et c'est ce qu'a fait Euclide dans la proposi-
tion 5, et ce qu'il n'a fait que pour la propositiqn 7, pulsque hors de la,
cette dcmonstratlon n’est plus nécessaire dans le reste des Eléments d’Eu-
clide; d’'ou il suit évidemment, disent tous les commentateurs, que le
texte grec de la démonstration de la proposition 7 est tronqué. Tous les
commentateurs avaient tort. La figure était incompléte dans tous les ma-
nuscrits et dans toutes les éditions. Jai tracé une seconde figure ; j’ai pro-
longé les droites Br, 8a, et la démonstration s’est trouvée compléte, sans
que jeusse changé un seul mot au texte grec.

La démonstration de la proposition 24 du livre trois a trois cas. En effet,
le point A étant sor le point r, et le point Bsur le point a, il faut démontrer
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posse incidere vel intra segmentum aza, vel extra, vel partim intra et partim
extra; hi tres casus in manuscripto 19o et in cditione parisiensi demons-
trantur. y

Sed in omnibus aliis manuseriptis, et in omnibus aliis editionibus grecis,
tantum demonstratur segmentum A8 non incidere posse partim intra
segmentum rza, et partim extra. Commandinus dat aliorum casuum de-
monstrationem. At Robert Simson ex propositione 24 eximit partem quam
propositioni 23 adjungit.

In proposmone 26 libri scxti locus quidam minime intelligi poterat,
lectio varlans tertla omnem €x ¢i obscuntatcm dmpuht. S s

Gregorius , de corollario propositionis 19 libri qumn sermonem habens,
sic loquitur : Corruptissimus est liic locus ; nec ope veterum exempla-
rium restitui potest : versionem ideo mutavimus, ut sensus constaret,
Clavius in locum hujus corollarii alterum subdidit. Robert Simson dicit :
« Hoc corollarium’ manifcste ostendere librum quintum a geometrize
» 1gnam corruptum fuisse, et hoc corollarium nullo modo pendcre ex

proposmone 19. » In hoc errat Robert Simson , et 1llum seepissime

errare in meis ammadvcrswmbus ostendam.

. '

 Gregorii versio mtellectu est perdnfﬁcxhs.

‘Suppressi tertiam vocem corollarii ideixbn. Loco proportloms ¢ 75 AB mpis
75 T obwws 76 EBmpis 73 24, scripsi hane pr0poruonem 3 d¢ 70 AB 7poc 70 TA odTws 73 AE.
Tpof 'm l"Z ]000 tandem Pl‘OPOI‘llOl’llS HPTR AB 7rpo; 76 AE ou"m; 76 TA "rpa; 7o Iz,
scnpsn hanc pr0port10nem : ¢ 7 AB frpds 7o EB obTwg ¢ AT mpos 76 24, Ope harum
levium correctionum corollarium evasit inconcussum.

In mea editione, pllrasis tdeinfn It dg 7 AB 7:,)3; 76 EB o0Tws 70 AT mpog 76 ZA,
sed ostensum est ut aB ad B ita ar ad za (19. 5), manifeste locum
habet harum duarum phrasium : ieiy8n 8 dc 6 AB 7pés 73 TA el7w 75 EB mpic 73
ZA , ivdanaf dpa ws 70 AB mpis TS EB oUrwe To TA mpos 70 ZA4 OStensum autem est ut
aB ad Ta ita 8 ad za (19.5); alterne igitur ut as ad eBitats ad 25 (16.5.).

s



PREFACE. 3]

que le segment AEB ne peut tomber ni en dedans du segment Aza, ni en
dehors, ni partie en dedans et partie en dehors. Ces trois cas sont dé-
montrés dans le manuscrit 1go et dans I'édition de Paris.

Mais dans tous les autres manuscrits et dans toutes les autres éditions
grecques, on démontre seulement que le segment AEB ne peut point tomber
partie en dedans du segment rza et partic en dehors. Commandin donne
la démonstration des deux autres cas. Robert Simson retranche une
partie de la proposition 24, qu’il ajoute a la proposition 23.

Dans la proposition 26 du livre six, il y avait un passage tout a fait inin=
telligible ; la variante 3 en a fait disparaitre 'obscurité.

Grégori, en parlant du corollaire de la proposition 19 du livre cing,
s’exprime ainsi : Corruptissimus est hic locus ; nec ope veterum exem-
plarium restitui potest : versionem ideo mutavimus , ut sensus cons-
taret. Clavius a remplacé ce corollaire par un autre de sa facon. Robert
Simson nous dit que ce corollaire prouve manifestement que le cinquiéme
livre a é1é corrompu par des ignares en géométrie , et que ce corollaire ne
dépend en aucune maniére de la proposition 19. Robert Simson a tort ici

'comme dans une foule d’autres occasions, ainsi que je le ferai voir dans
Ies remarques,

La version de Grégori est inintelligible. .

Jai fait disparaitre le troisitme mot du corollaire idsix8s. A la place de
w¢ 70 AB wpes 70 TA oUFws 70 EB WPB; 0 Za, j’ai mis w¢ 7o AB 7’P35 76 TA ¢07ws 70 AE 7’P°‘$‘
wrz;etala place de &¢ 73 AB mpo¢ 76 AE o7 To TA mpos 70 TZ, j'al écrit ¢ 7o AB.
mpls 5 EB oivws 78 AT #pis 76 28, Par le moyen de ces légéres corrections, le co-
rollaire se trouve rétabli dans toute sa pureté.

Dans mon édition, la phrase (Beidn &% e 5 AB wpdc 75 EB odra 74 AT mpoc 78 24,
mais on a démontré que as est @ £B comme a1 est @ s (19. 5), tient évi-
demment lien de idvixsn &t ¢ 75 AB mpds 75 TA oltwe 70 EB mpls 78 24, irdrnef dra
s 70 AB wpo¢ 70 EB obrws 4 TA mpic 7 24, mais on a démoniré que B est & 1a

comme EB est & 14 (19. 5); donc par permutation AB est & EB comme 1a
est a za (16, 5).
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Euclides hoc corollarium mutare potuisset in theorema, hoc modo :

Si magmtudmes compositae (*) sint proportionales , propor uomles erunt
per conversionem.

Z A

Sint magnitudines composit AB, AE, Ta, IZ, et sit ap ad AR ita raad 1z}
dico per conversionem ut 48 ad EB ita esse ra ad za,

Quoniam enim ut AB ad 4k ita ra est ad 1z, alterneigitur ut as adra ita
est AE ad 1z (16. 5); ostensum autem est ut a8 ad raita essc EBad 2a (19. 5),
alterne igitur ut B ad EB ita est Ia ad za, hoc cst ut aB ad AB—aE ita est ra
ad ra—rz (16. 5); quod est per conversionem. Quod erat demonstrandum,

In textu greco manuscripti 190, nequaquam agitur de circulorum secto-
ribus in ultimi sexti libri propositione. Manus aliena inter lineas et in
margine manuscripti exaravit omnia que ad sectores attinent, et qua adsunt
in textu greeco omnium aliorum manuscriptorum et in editionibus Basilie
et Oxonie. Hoc addimentum , quod in meam editionem admittere non de-
buissem , textui a Theone factum est. Sic loquitur Theon in suis in Alma=
gestum commentariis, p. 50, 1. 7, edit. Basili®, anno 1538 : «in & of i
feuy xUxdav Touels wpé; armroug ol o¢ ab quvias i@ v Plkass Nuwras npiv &y TR
sxddow Thy ororysiuy mpic TG TéA Tl fxTou Bitrisv. » Quod autem in a’(]ualz'bus
circulis sectores inter se sunt ut anguli in illis positi, ostensum fuit
a nobis in editione Elementorum ad finem libri sexti.

Hoc Theonis addimentum, quod in subsequentibus nullum habet usum,
Fuclidis festinationi moram affert. In libris prasertim 10, 14, 15, necnon
in Datis bene mnultas surperﬂultates reperias gquarum nullam in textu manu-
scnpto 1go. Ob id pracipue Enclidem mirati sunt quod ille ad propositum
dirccte tendity numquam de vid declinans sus demonstrandi causa que ad
progredicndum ncquaquain sunt necessaria. Sed hoc soli manuscripto 19a
convenire potest ; itaque mon absurde conjecerim emcndatuma Euclidis

-
(*) Quatuor magnitndines dicuntur composite , quando secunda est quedam fractio prima , et
quarta quedam fractio tertiz.
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Euclide aurait pu donner A cecorollaire la forme d’un théoréme, e disant :

Si des grandeurs composees (*) somt proportionnelles, elles sont pro-
portionnelles par conversion.

A E B

T Y/ A’

Soient les grandeurs composées AB, AE, Ta, TZ, et que AB soit 3 AE comme
Ta est a12; je dis que par conversion AB est i EB commera est a za,

Car, pulsque AB est a AE commeTTA est a rz par permutation AB est & Ia
comme AE est a 7z (16. 5); mais on a demontre (ue AB est 2 TA comine EB
est 4 2a(19. 5); donc, par permutation , AB cst & EB comme Ta cst & Za, C’est-
a-dire que AB €st 3 AB—AE comme T'a est 3 Ta—TIz (16 2); ce qm est par con-
version. Ce qu'il faHait démontrer.

Dans le texte du manuscrit 19o , il n’est nullement question de secteurs
circalaires dans la dernié¢re propositicn du livre 6. Une main ¢étrangire a
interligné et écrit en marge de ce manuscrit ce qui se trouve de relatif aux.
secteurs circulaires dans le texte de tous les autres manuscrits,. et dans les
éditions de Bale et d’Oxford. Cette addition au texte, que je n’aurais pas
di conserver, est de Théon. Voici ce qu’il dit lui-méme dans ses com-
mentaires sur U'Almageste, pag. 50, 1. 7, édit. de Bale, 1538 : « & &\ oiin
Ty xUxAwy Topuls mpig aANYAGUS ticiy s ai yevias i@ G BiChvass Nduxras duiv iv 7§ ixdosu
Ty croixtier ®pds TH TAu 7ol ixTou Bilsou. ¥ L ai démontré dans mon édition
des Eléments, et & lafin du sixiéme livre que dans les cercles é;aux
les secteurs sont entre eux comme les angles places dans ces cercles.

Cette addition de Théon, qui n’est d'aucun usage dans la suite, ne sert
qu'a retarder la marche d’Euclide. On trouve dans les livres 10, 14, 15
surtout, ainsi que dans les Donndcs, une foule de pareilles superfluités dont
aucune n’est admise dans le texte du manuscrit 19o. On a toujours admiré
Euclide en ce qu'il marchait directement vers son but, sans jamais s'¢carter
de son chemin, pour démontrer ce qui nc lui était pas nécessaire pour aller
en avant. Mais cela n’est vrai gue pour le seul manuscrit 1gog c’est pour-

(* Quatre grandeurs sont dites composces, lorsque la scconde est une fraction de la pre-
micre , et que la quatriéme est unc fraction de la troisicme.
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textum in hoc manuscripto contineri, aliosqué manuscriptos nihil aliud
esse quam editionis vulgatee a Theone exemplaria. Non diffiteor tamen
cditione in mcd quasdam adesse superfluitates, quarum indicem ad calcem
animadversionum subjiciam , hoc est, indicem instituam omnium que
licet sublata subsequentibus nullo modo obesse possunt.

Corollarium propositionis 15 primi libri suppressi, quamvis eidem
manu in margine manuscripti 1o exaratum sit, quia hoc corollarium non
prae se fert signum quod in hoc manuscripto monct in margine cxarata ad
textum pertinere, ac insuper hoc corollarium tantum adest in textu unius
ex manuscriptis, quia tandem hoc corollarium in subscquentibus nullum
habet usum.

Definitio 5 sexti libri eddem manu in imd pagina exarata est cum signo
quod monet eam ad textum pertinere; scd manifestum est erravisse trans-
criptorem. Eam suppressi, quia nullum in Euclidis Elementis usum habet.
Robert Simson sex paginas in-4° scripsit probandi causi illam a Geometrie
ignaro in textum fuisse admissam.

Non plura dicam de lectionibus mez editionis variantibusj lectori se
certiorem facere licebit permulta evanuisse menda typographica, necnon
et plurimos locos obscuros vel corruptos, vel detruncatos, prasertim in
libris 10, 14, 15, et in Datis; Euclidisque textum permultis superfluita-
tibus me curante fuisse expurgatum.

Dixi Euclidis in omnes linguas conversa fuisse opera et commentariis
illustrata; editiones et versiones notabilissima Euclidis hoe sunt :

Campanus .primum in latinum ex arabico convertit Euclidem. Haee
versio Venetiis anno 1482 edita, comprehendit quindecim libros Ele-
mentorum.

Zambertus , venetus, ex graco convertit in latinum quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Hzec versio edita fuit Parisiis anno 1516,
deinde Basilie anno 1537 et anno 1546. Euclidis Data adsunt tantum
in duabus posterioribus editionibus.




PREFACEL. XXV
quoi il me scra permis de penser que ce manuscrit contient le texte purd' Eu-
clide, et que les autres ne sont que des copies del'édition de Théon. Javoue
cependant qu’il existe quelques superfluités dans le manuscrit 1go, et par
conséquent dans mon édition; j'en donnerai la liste 4 la suite de mes remar-
ques, c'est-a-dire, que je donnerai la liste de tout ce qui peut se supprimer
sans nuire a ce qui suit.

Jai supprimé le corollaire de la proposition 15 du premier livre, quoi-
qu’il soit écrit de la méme main dans la marge du manuscrit 1go, parce que
ce corollaire n’est pas précédé du signe qui, dans ce manuscrit, sert toujours
a indiquer que ce qui est écrit en marge doit faire partie du texte, parce
que ce corollaire nc se trouve que dans le texte d’un seul manuscrit, et
enfin, parce qu’il n’est d’aucun usage dans la suite.

-La définition 5 du sixi¢me livre est écrite de la méme main au bas dc la
page, et avec le signe qui indique qu’elle doit faire partie du texte; mais il
est hors de doute que c’est une faute du copiste. Je l'ai supprimée, parce
qu'elle n’est d’aucun ‘usage dans les Eléments d’Euclide. Robert Simson
a écrit six pages in-4° pour prouver qu'elle a été introduite dans le texte
par un ignare en Géométrie.

Je n’endiraipas davantage surles variantesde mon édition; le lecteur pourra
s'assurer lui-méme qu’elle a fait disparaitre un trés-grand nombre de fautes
typographiques , beaucoup de passages obscurs ou altérés, ou tronqués, sur-
tout dans les livres 10, 14, 15, et dans les Données, et que jai purgé le
texte d’Euclide d'un trés-grand nombre de superfluités.

Tai dit que les ceuvres d’Euclide ont été traduites et commentdes
dans toutes les langues ; voici quelles sont les éditions et les traductions
Ies plus remarquables. ‘

La premiére traduction latine que nous ayons d’Euclide est celle de
Campanus, qui parut & Venise en 1482. Cette traduction , qui a ¢té faite
d’apres Varabe, contient les quinze livres des Eléments.

Zamberu, vénitien, traduisit en latin, d’aprés le grec, les quinze livres
des Eléments et les Données d’Euclide. Cette traduaction, qui parut a Paris
en 1516, reparut a Bale en 1537, et ensuite en 1546. Les Données d' Eu-
clide ne se trouvent que dans ces deux derniéres éditions.

d
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Textus grecus quindecim librorum Elementorum Euclidis cum com-
mentario Theonis et Procli, primum editus fuit Basiliz anno 1533, apud
Herwagem, celeberrimum typographum. Simon Grynzus textls graci
fuit editor. Quindecim libri Elementorum editi fuerunt ex duobus manu-
scriptis qui Simoni Grynzo suppeditati fuerunt, alter Venetiis a Lazaro
Bayfio, alter Parisiis a Joanne Rucllio. Commentarium Procli editum fuit ex

“manuscripto inemendato qui Oxonia Simoni Grynxo missus fuit a Joanne
Claymando.

Candalla edidit, anno 1566, versionem latinam quindecim librorum
Elementorum.

Commandinus unus optimorum geometrarum su® tatis, et apprime
versatus in lingud graca et latind, convertit in latinum quindecim libros
Elementorum ex textu graeco editionis basiliensis. Hec versio, omninm
Euclidis versionum , textui graeco erat maxime consentanea ; illa edita fuit
Pisauri anno 1572, et deinde anno 1619.

Versio latina quindecim librorum Elementorum quam Clavius edidit
Rome, anno 1574, est quam minime consentanea; Clavius sibi concessit
facultatem commutandi in permultis locis textum Euclidis ; sed nonnullo
in pretio est commentarium quod sug versioni adjunxit, quamvis nimio plus
sit diffusum.

Textus greecus Datorum Euclidis , cum versione latind Hardxael ’
editus primum fuit anno 1625.

Henrion edidit, anno 1615, versionem gallicam quincecim librorum
Elementorum et Datorum Euclidis. Haxc versio a textu Euclidis differt
singulis momentis.

Le Mardelé€ cdidit, non wulto post, alteram versionem gallicam quine
decim librorum Elementorum. Huec versio in permultis locis differt a textu
Euclidis.

Gregorius edidit Oxoni®, anno 1703, grece et latine, quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Gregorius usus fuit, 1n quindecim
libris Elementorum , versione latina Commandini, et in Datis, versione
latind Hardiwi : quas duas versiones Gregorius ipse recognoverat.
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Le texte grec des quinze livres des Eléments d'Euclide avec le com-
mentaire de Théon et de Proclus, parut pour la premicre fois a Bale
en 1533, chez Herwage, célebre imprimeur. Simon Grynzus en fut I'édi-
teur. Les quinze livres des Eléments furent imprimés d’aprés deux manus-
crits grecs envoyés a Simon Grynaus; 'un de Venise, par Lazare Bayfius,
et Yautre de Paris, par Jean Ruellius. Le commentaire de Proclus fut
imprimé , d’aprés un manuscrit trés-défectueux envoyé d’'Oxford a Simon
Crynzus, par Jean Claymandus.

Candalle publia, en 1566, une traduction latine des quinze livres des -
Eléments.

Commandin, un des plus grands géométres de son temps, et homme
trés-versé dans les langues, traduisit en latin les quinze livres des El¢ments
d'aprés le texte grec de I'édition de Bale. Cétait, de toutes les traduc-
tions, la plus conforme au texte grec d’Euclide; elle parut & Pesaro en 1572,
et ensuite en 1619g.

La traduction latine des quinze livres des Eléments que Clavius publia
3 Rome, en 1574, n’est rien moins que fidé¢le ; Clavius s’est permis de
faire de nombreux changements au texte d’Euclide ; meis on estime le com-
mentaire qui accompagne sa traduction , malgré sa trés-grande prolixité.

Le texte grec des Données d’Euclide, accompagné d’une traduction latine
de Hardi, parut pour la premiére fois en 16a5.

Henrion publia, en 1615, une traduction frangaise des quinze livres des
Eléments, et des Données d’Euclide. Cette traduction difltre & chaque
instant du texte d’Euclide.

Le Mardelé publia , quelque temps aprés, une nouvelle traduction des
quinze livres des Eléments. Cette traduction différe dans une foule d’en-
droits du texte d’Euclide.

Grégori publia 2 Oxford , en 1703, en grec et en latin, les quinze livres
des Eléments et les Données d'Euclide. Grégori fit usage, pour les quinze
livres des Eléments , de la traduction latine de Commandin, et pour les
Données , de celle de Hardi. Ces deux traductions avaient été revues par
Grégori lui-méme.



XXViij PREFATIO

In bic editione, preter quindecim libros Elementorum, et Data, adsunt
plura opera quée procul dubio Euclidis non sunt; quod quidem Gregorius
ipse non diflitetur in sud praefatione.

Robert Simson edidit, anno 1756, versionem latinam librorum 1, 2, 3,
4, 5,6, 11,12 Elementorum.

Robert Simson , in pluribus locis, commutavit textum Fuclidis.
Dixi in bibliotheca imperiali adesse manuscriptos gracos tres ct viginti.
Eorum manuscriptorum secundum vetustatis ordinem hic est index :

Ne 1go. Is manuscriptus pre se fert omnia indicia manuscriptorum sub
finem noni sieculi exaratorum. Data proxime sequuntur librum 13. Liber 14
ct liber 15 post Data collocati sunt; quod in nullo contigit alio manu-
scripto. In med editione eumdem ordinem sum secutus, ipsomet D, La-
grange suadente. : :

. N° 1038. Is manuscriplus, in quo deest initium Elementorum usque ad
propositionem octavam sccundi libri, incunte undecimo sweculo exaratus
videtur. Is manuscriptus, in quo deprehenduntur reliqua Elementa et
Data, Roma Parisios fuit missus a comite de Peluse.

Ne 2466. Is manuscriptus , in quo deprehenduntur tredecim libri
Elementorum, duodecimo sxculo exaratus videtur.

Ne 2344. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, seculo duodecimo exaratus videtur.
- Ne 2345, Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, sculo decimo tertio exaratus videtur. :

Omnes ii manuscripti sunt membranacei ; subsequentes sunt cartacei.

- No 2373. Is manuscriptus, in quo deprehenditur Euclidis Geometria
cum scholiis , seeculo decimo quarto exaratus videtur.

Ne 234a. Is manuscriptus, in quo deest initium usque ad propositionem
23 primi libri, et in quo deprehenduntur quindecim libri Elementorum,,
et Data, sculo decimo quarto exaratus videtur.

Ne 276a. Is codex, in quo tantum deprchenduntur octo priores libri
Elementorum , sub finem seculi decimi quinti exaratus videtur.

Ne 2346. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priores
libri Elementorum , swculo decimo quinto cxaratus videtur.
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* Dans cette ¢dition, outre les quinze livres des Eléments, et les Données,
on trouve plusieurs autres traités qui bien évidemment ne sont pas d’Eu-
clide ; Grégori lui-méme en convient dans sa préface. :
~ Robert Simson publia, en 1756, la traduction latine des livres 1, 2,
3,4,5,6,11, 12 des Eléments d'Euclide. C'est la traduction de Com-
mandin, revue par Robert Simson.
Robert Simson a fuit de nombreux changements au texte d’Euclide.
J'ai dit que la bibliothéque impériale renferme vingt-trois manuscrits
grecs. En voici la liste par ordre d’ancienneté : ‘

Ne 1go. Ce manuscrit porte tous les caractéres des manuscrits de la
fin du neuvitme si¢cle. Les Données sont placées immédictement apris le
treizieme livre des El¢ments. Le 14¢ et le 15¢ livre vicnent ensuite; ce
qui nexiste dans aucun autre manuscrit de la bibliothéque impériale.
¥ai sunivi le méme ordre dans mon édition, daprés le conscil de
M. Lagrange. _ ]

Ne 1038. Ce manuserit, qui ne commence qu’ala proposition 8 du second
livre, parait étre du commencement du onziéme siecle. Il contient le reste
desEléments, et les Données; il appartenait a la bibliothéque da Vaticanjet il
fut envoyé de Romea Paris, avec le manuscrit 19o, par le comte de Peluse.

Ne 2466. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Eléments , parait étre du douziéme siécle. -

Ne 2344. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres
dcs Eléments, parait étre du douzitme siécle. :

Ne 2345. Ce manuscrit, qui contient sculcment les treize premiers livres
des Eléments, parait étre du treizi¢me sitcle.

Tous ces manuscrits sont en parchemin ; les suivants sont en papier.

Ne 2373. Ce manuscrit, qui contient la Géométrie d’Euclide avee des
scholies, parait étre du quatorzi¢me siccle.

Ne 2342. Ce manuscrit, qui ne commence qua la proposition 23 du
premier livre , et qui contient le reste des Eléments, et les Données,
parait étre du quatorzicme siecle.

Ne 2762. Ce manuscrit, qui ne contient que les huit premicrs livres
des Eléments, parait étre de la fin du quinziéme sitcle.

Ne 2346. Ce manuscrit, qui conticnt les treize premiers livres des El¢-

mcnts, parait étre du quinzieme siccie.
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No 2481. Is codex, in quo tantum deprehenduntur decem priores libri
Elementorum , seculo decimo quinto exaratus videtur.

Ne 2531. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priores
libri Elementorum, seculo decimo quinto exaratus videtur.

) q

Ne 2343. Is codex, in quo deprchenduntur quindecim libri Elcmento-
rum , seculo decimo sexto exaratus videtur.

Ne a547. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecira priores
libri Elementorum, et Data, ineunte szeculo decimo sexio exaratus videtur.

Ne 2448. Is codex, in quo Data deprchenduntur, sxculo decimo quarto
exaratus videtur.

Ne 2352, Is codex, in quo Data depreaenduutury a 3. Rassi fuit exaratus
enno 1488.

Ne 2363. Is codex, in quo Data deprekenduntur, swxculo decimo
quintd*esaratus videtur.

Ne 2349. Is codex, in quo Data depreliencduniur, swcculo decimo sexto
exaratus videtur.

Ne 2350. Is codex, in quo Data deprehenduntur, szculo decimo sexto
exaratus videtur.

Ne 1g81. Is codex, in quo Data deprchenduntur, sxculo decimo sexto
exaratus videtur. . . v

N° 2467. Is codex, in quo Data deprenenduntur, secuslo decimo sexto
exaratus vidcetur, '

Ne 2472. Is codex, in quo Data d(éprehcnduntur, secelo decimeo sexto
exaratus vidctur; sub finem nonnulla desiderantur.

Ne 3366. Is codex, in quo Data deprehenduntur, szeulo decimo sexto
cxaratus videtus.

Ne 2348. Is codex comprchendit Euclidis Data, collata cum quinque
antiquissimis macuscriptis bibliothecse vaticanze, a Josepho Aurid, nea-
politano, cclebri gecometrd seculi decimi sexti decedentis. ‘

Anno 1814 currente editurus sum versionem gallicam Diophanti operum. Lectiones
variantes manuscriptorum bibliothecz imperialis cum editione 1670 , meam versionem sub-
sequentur. Imprimis usns sum manuscripto 2380 graco et latino, cujus initio legere est :
Diophanti Alexandrini arithmeticorum libri sex , ejusdem de numeris polygonis libellus ,
Josepho Aurid interprete ; cum antiquissimis waticanis codicibus tribus grazcis manu-
scriptis diligentissime collati operd et studio Josephi Aurice.

Mea versio conicorum A pollonii edctur anno 1815 currente.
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Ne 2481. Ce manuscrit, qui contient les dix premiers livres des Elé-
ments, parait étre du quinziéme sitcle.
~ Ne 2531. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Eléments , parait étre du quinzi¢me siccle.
Ne 2343. Ce manuscrit, qui contient les quinze livres des Eléments,
parait étre du seizieme siecle.
Ne 2547. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des El¢é-
ments, et les Données, parait étre du commencement du seiziéme siecle.
IN° 2448. Ce manuserit, qui contient les Données, parait étre du qua-
torzi¢me siecle.
 N° 2352. Ce manuscrit, qui contient les Données, fut écrit par J. Rossi
en 1,488.
Ne 2363. Ce manuscrit, qui conticnt les Données, parait éure du quin-
zitme sitcle. ' ' N
Ne 2349. Ce manuscrit, qui conticnt les Données, parait éuc du
seizi¢me siccle.
Ne a350. Ce manuscsit, qui contient les Données, parait étre du sci-
zieme siccle.
Ne 1981. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du
seizieme siccle.
Ne 2467. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du sei-
zicme siccle.
Ne 2472. Ce manuscrit, qui contient les Données d'Euclide, parait étre
du quatorzi¢me siécle ; il manque quelque chose a la fin,
Ne 3366. Ce manuscrit, qui contient les Donrées, parait étre du sei-
zi¢me siccle.
Ne 2348. Ce manuscrit contient les Données d'Euclide comparées avee
les cinq plus anciens manuscrits de la biblioth¢que du Vatican, par Joseph
Auria de Naples, céltbre géométre de la fin du seiziéme siécle.

Je publierai dans le courant de l'annde 1814 une traduction frangaise des ceavres de
Diophante. Les variantes des manuscrits de la biblietheque impdriale, avec I'édition de
1670, seront placées a la suite de ma traduction. J'ai fait principalement usagze du manu-
scrit 2380 grec et latin. On lit en tdte de ce manuscrit : Diophanti Alexandrini arithime-
ticorum libri sex , ejusdem de numeris polygonis libellus, Joscpho Aurid interprete ; cum
antiquissimis vaticanis codicibus tribus greecis manuscriptis diligentissime colluti operd ct
studio Josephi Aurice.

Ma traduction des coniqnes d’Apollonius paraitra dans le courant de I'année 1815.






INSTITUT DE FRANCE

Rapport de MM. DELAMBRE et PaoNY, sur une édition grecque , latine et
Jrangaise des quinse livres des Eléments et du livre des Données &' Euclide
par M. Peyrard.

LA classe avait déja, sur le rapport-de MM. Lagrange, Legendre et Delambre, donné son
approbation & une traduction compléte des OEuvres qui nous restent d’Euclide ; M. Peyrard ,
auteur de ce travail , avait comparé tous les manuscrits grecs qui sont i la bibliothéque impériale,
au nombre de vingt-trois. Il était résulté de cette comparaison qu’aucun de ces manuscrits n'est
entierement conforme & I'édition d’Oxford ; que cette édition, qui passe pour la meilleure , et
qui est sans contredit la plus belle , n’est pourtant, quant au texte grec, qu'une copie de I'édition
de Bile, dont elle a reproduit jusqu'aux fautes les plus palpables ; que la plupart de ces ma-
nuscrits offrent des variantes qui remplissent quelques lacunes , ou éclaircissent quelques passages
de ces deux éditions principales ; qu'en général cependant tous ces manuscrits different peu les
uns des autres, et different beaucoup d'un manuscrit portant le n® 1go, qui provient de la
bibliothéque du Vatican, d’ou il fut envoyé en France par M. Monge.

Ce manuscrit porte tous les caractéres qui peuvent en attester I'ancienneté, tous les autres
paraissent plus modernes ; M. Peyrard le croit de la fin du neuviéme si¢cle. Mais cette date
n’est pas son principal mérite ; le texte y parait plus pur, plus clair , moins prolixe , et par-13
méme plus intelligible. Cest & ce manuscrit que M. Peyrard s’est principalement attaché, il
en avait porté toutes les variantes aux marges d’un exemplaire de I'édition d’Oxford ; cet
exemplaire et le manuscrit qui avait servi a le corriger , furent remis aux commissaires nommés
par la classe ; ils vérifierent les notes marginales de M. Peyrard ; ils y remarquerent des addi-
tions nécessaires , d’autres simplement utiles , des suppressions qui n’étaient pas moins avanta-
geuses , d’autres changements sur lesquels les avis pouvaient étre partagés, quelques-uns méme
qui ne semblaient pas devoir étre adoptés, et leur conclusion fut que la classe pouvait donner
son approbation au travail de M. Peyrard ; que s'il n’était pas permis d’espérer une édition du
texte grec purgé de toutes le_s fautes que leés manuscrits pouvaient corriger, et enrichi de toutes
les additions qu’ils pouvaient fournir, édition qui ne pouvait manquer d’étre dispendieuse et
qui demanderait beaucoup de temps , il était au moins é souhaiter que M. Peyrard ajoutit i sa
traduction la liste des variantes qu’il aurait adoptées ou simplement recueillies , afin que les
géométres pussent corriger les ¢ditions anciennes en attendant I'édition plus correcte qui pourrait
faire oublier toutes les précédentes.

Ces conclusions adoptées par la classe inspirérent un nouveau courage & M. Peyrard; il
entreprit I'édition grecque, latine et frangaise , dont nous avons a rendre compte ; elle aura deux
volumes in-4° ; le premier est achevé. Sur la demande de l'auteur, S. E. le Ministre de Pin-
térieur , par sa lettre du 20 novembre 1813, invite la classe a examiner si Pouvrage est aussi
exact que Pauteur a desiré le faire, si les lecons choisies sont en effet celles qui méritaient
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d’étre adopiées de préférence , enfin si le livre remplit bien toutes les conditions qué pouvaient
étre exigées., ,

La classe d’histoire et de littérature ancienne a été en méme temps invitée & considérer la
traduction sous le rapport du style et de I'exécution ; S. E. prie les deux classes de vouloir
bien , soit en particulier , soit en se réunissant , examiner le volume sous ces divers rapports.

Deux commissions ont été nommées ; les deux rapporteurs choisis par elles ont en plusieurs
conférences ; ils se sont trouvés du méme avis , et chacun d’eux s'attachera.plus particuliérement
aux objets qui sont de sa compétence , en observant la ligne de démarcation tracée par S. E. le
Ministre de 'intérieur.

L’ouvrage cst précédé d'unc préface, ol I'éditeur rend compte des recherches qu'il a faites ,
des secours qu'’il s’est procurés , du systeme qu'il a suivi; cette préface est en deux langues, nous
n’en examinerons ici que les idées.

Ce qu’on sait sur la personne d’Euclide se réduit a bien peu de chose, mais son ouvrage jouit de
la plus grande réputation. On convient assez généralement qu’Euclide n'a fait que rassembler et
mettre en ordre les théorémes trouvés par les géometres qui étaicnt venus avant lui; peut-étre
a-t-il augmenté le nombre de ces théoremes , il se peut qu'il en ait perfectionné les démons-
trations ; cependant quelques auteurs attribuent ces démonstrations & Théon , I'un des plus anciens
et plus célebres commentateurs des Eléments. Proclus » qui nous a laissé quatre livres de com-
mentaires sur le premier livre d’Euclide, dans une longue liste de tous les grecs qui se sont
distingués dans les mathématiques, en cite quatre qui avaient composé des ¢léments avant Euclide.
Le premier est Hippocrate de Chios, célebre encore aujourd’hui par ses Lunules ; le second est
Léon , dont I'ouvrage était. plus plein, plus utile que celui de son prédécesseur ; le troisieme est
Théudius de Magnésie, que Proclus loue pour Fordre qu'il 2 mis dans la rédaction ; aprés Léon
vient Hermotime dc Colophen, qui, perfectionnant les découvertes d’Eudoxe et de Thatéte,
mit aussi beaucoup du sicn dans les éléments ; peu de temps aprés vint Euclide , qui, suivant
le témoignage de Proclus, rassembla les éléments , mit en ordre beaucoup de choses trouvées
par Eudoxe , perfectionna ce qui avait été commencé par Thetéte, et démontra plus rigou-
reusement ce qui n’avait encore été que trop mollement démontré avant lui. Euclide vivait sous
le premier des Ptolémées , car Archiméde le cite dans son premier livre ; il avait fait beaucoup
d’autres ouvrages remarquables par leur admirable exactitude et pleins de théories savantes.
Proclus cite particuliérement son oplique, sa catoptrique, ses éléments de musique, et enfin, son
livre des dizreses, diespioswr ; mais ce qu'il admire surtout c’est ledivre des éléments, tant pour
Pordre que pour le choix des théorémes et des problémes, qui méritent véritablement le nom
d’élémentaires : il est a remarquer que Proclus ne dit rien des données , et qu'il w’a pas nommé
Théon. '

Ce passage que nous traduisons fidelement, et dont Grégori dans sa préface avait sculement
extrait quelques lignes, semble déeisif ; aussi I'idée de ceux qui voulaient dépouiller presque en-
tiecrement Euclide en faveur de Théon, a-t-elle été vivement combattue par Butéon et Savilius;
Robert Simson en sc rangeant & leur avis, le modifie d’une manitre qui le rend encore plus
favorable i Euclide. Par une espéce de superstition , excusable dans un traducteur, il a l'air de
poser comme un axidme qu'il est impossible qu’Euclide se soit jamais trompé, ou qu'il ait eu la
moindre distraction. Ainsi quand il est obligé de reconnaitre qo’une définition u’est pas assez
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juste , qu’une démonstration est incomplite ou peu rigoureuse, il en rejite assez durement la
faute sur Théon ou quelque autre commentateur, qu'il accuse nettement d'ineptie ou au moins
d’ignorance en mathématiques. Le nouveau traducteur , sans s’éloigner beaucoup de cette maniére
de voir de Simson, est au moins plus modéré dans les termes ; et pour rejetter plusieurs choses
<qui véritablement paraissent peu dignes d’Euclide, il a, ce qui manquait 4 Simson , 'autorité d'un
"ben manuscrit, dans lequel-les passages dignes de censure se trouvent omis ou corrigés.

Cette prévention en faveur de son auteur, et la supériorité dun manuscrit du Vatican sur tous
les autres , ont fait penser a M. Peyrard , que cec manuscrit pourrait bien étre le véritable texte
d’Euclide, tandis que tous les autres, et en particulier ceux qui ont servi & P'édition de Bile oun
d'Oxford , seraient les éditions données par Théon , ou par les commentateurs venus apres lui.....

En avouant que nous n’avons aucun argument bicn péremptoire pour rejeter la conjecture de-
M. Peyrard, nous dirons pourtant qu'elle ne nous parait pas suffisamment établie.......

Nous n’attribuerons donc pas & Théon teutes les différences qui se treuvent entre les manuserits
plus modernes et le manuscrit du Vatican ; nous ne dirons pas que ce manuscrit soit le texte
véritable d'Euclide , car alors il faudrait attribuer a Euclide les mauvaises legons que M. Peyrard
a justement rejetées de son édition pour suivre ou les autres manuscrits ou les éditions de
Bale et d’'Oxford. Nous ne dirons pas méme que Théon soit décidément I'auteur de la définition
condamnée par Simson ; il est vrai que Théon la développe et I'explique dans son commentaire
sur ’Almageste ; mais il la rapporte sans pour cela s’en-déclarer 'suteur, au lieu que dans un
sutre endroit il - donne formellement comme de Ini le théoréme concernant les secteurs., qu’il dit
avoir démonteé dens son explication d’Euclide , car c’est ainsi que:pour éyiter I'équivoque nous
traduisons le mot ixdess , qu'on traduit communément par le mot édition.

Nous r’accuserons point Théon d’avoir supprim€ des démonstrations rigoureuses , pour en
substituer d'autres qui ne prouvent rien ou qui sent inintelligibles. Nous admettrons aisément
que Théon a pu commettre quelques fautes par inattention , mais non qu'il ait été assez ignorant
pour me sentir ni le mérite d'une bonne démonstration , vi les défants de celles qu’il mettait &
la place. Au reste, ce reproche que nous avons lair d’adresser & M. Peyrard , va bien plus
justement & Simson , dont la préface toute entiére roule sur cette idée ; et d'ailleurs nous sommes
loin de donner trop d'importance & I'opinion d'un commentateur sur la source des erreurs avoudes
qu'il s’agit de rectifier. Que ces erreurs vi¢nent d'Euclide lui-méme ou de I'un de ses commen-
tateurs, ou, ce qui souvent est plus probable, qu'elles vienent des copistes; rien n'est plus
indifférent ; pourvu que le nouvel éditeur les corrige bien, il aura rempli sa tiche; et s'il peut
prouver que ses corrections sont appuyées du témoignage d’'un ancien manuscrit, on n'a rien de
plus a lui demander. '

Ce qui distingue les Eléments d’Euclide , ce sont moins les théertmes ewx-mémes, ou 'ordre
dans lequel il les a fait dériver les uns des autres , que la maniére dont il les a démontrés.....,

Le mérite principal est dans la marche rigoureuse qu'il a suivie dans toutes ses démonstrations ;
on pourrait dire cependant que cette méthode méme & trouvé plus de proneurs que d’imi-
tateurs....... - _ -

Mais sans nous déclarer exclusivement les admirateurs d'une maniére passée de mode , nous
dirons que cette maniére a des avautages précienx , en méme temps qu’elle a des inconvénients
graves ; qu'elle forme un langage aujourd’hui pen connn et qui mérite de I'étre d’avantage ; qu'en
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-la voyant appliquée par Euclide a des théoremes assez simples, on pourra devenir en état de
suivre plus facilement les démonstrations plus longues et plus obscures d’Apollonius et d’Ar-
‘chiméde ; que cette étude sera du moins un exercice utile pour s’habituer a la rigueur des dé-
-monstrations dont on n'est que trop disposé a se relicher. On ne scrait écouté de personne
anjourd’hui si P'on proposait dc commencer V'étide des mathématiques dans Euclide ; mais on
dira une chose vraic en assurant que tout géométre fera trés-bien de lire une fois en sa- vie
Euclide en entier, pour avoir une idée nelte de ce genre de démonstrations , et se mellre en étak
de I'employer dans I'occasion. .

Ces réflexions prouvent lutilité de I'entreprise formée par M. Peyrard. Au)ourd i que P'étude
du grec commence a refleurir dans 'Cuiversité royale, il est & croire que peu de géometres
-désormais se refuseront la satisfaction de lire Euclide, Archimede, Apollonius, Diophante dans lcur
langue. Il ne faut pas avoir fait unc longue étude du grec pour entendre ces autcurs, qui ne sout
pas plus difficiles que les fables d'Esope, et bien moins, certainement, que les dialogues de Lucien,
ou les vies de Plutarque, qu'on met entre les mains des enfants. Euclide surtout cst d’une grande
simplicité , ses phrases sont courtes , elles offrent peu d’inversions , on n’y voit pas une réflexion,
pes un raisonnement grammaticalement compliqué ; les méwes expressions reparaissent a chaque
instant ; le vocabulaire n'est que trop borné, et les termes techniques que I'on y rencontre ne
paraisscot jamais sans avoir éié préalablement défiuis. . . , ,

L'intelligence du texte grec sera rendue plus facile encore par le systeme que M. Peyra.rd a suivi
dans sa traduction latine. Partout il lui a donné la'méme fidélité qu’aux tradyctions ipterlinéaires
des ouvrages qui servent & la premiére instruction. Les termes correspondants se suiveat dans
le méme ordre dans Jes deux langues. Il n'est pas jusqu’aux articles qui manquent au latin, que
le traducteur n'ait tenté de reproduire, par Pemploi continuel du pronom ipse , ipsius, etc., pour
marquer les cas obliques des lignes , des angles, des figures , désignés en grec par des lettres indé-
clinables. Ces mots subsidiaires dont la répétition continuelle a quelque chose de fatigant, auraient
pu étre €vités , sans doute , en les remplagant parfois par-les mots recta , anguli , arcus , ou tels
autres qui n’auraient gueres été plus longs ; mais M. Peyrard est suffisamment excusé par I'exemple
des traducteurs qui I'ont précédé , et méme par celui des géometres modernes qui ont écrit en
latin, D’aillcurs, la traduction latine est moins destinée & étre lue de suite, qu’a faciliter Iin-
telligence du texte grec; et ceux qui y trouveraient trop de difficulté pourront se borner a la
traduction frangaise qui est au bas d¢ chaque page; outre le secours qu'il trouvait dans nos arti~
cles indéfinis , 'auteur n’a pas fait scrupule d’y introduire ces mots ligne , angle , etc. , que nous
regretions tout-a-I’heure de nc pas trouver dans le latin. Cette licence est la seule qu'il ait prise ;
a cela pres, le frangais est presque aussi littéral que le latin ; on serait tenté quelquefois d’en faire
un reproche au traducteur ; mais la phrase d’Euclide est si simple, qu’il n’y a guéres deux
manieres de la traduire , 4 moins de prendre des libertés qui, sans avantages bien réels, chan~
geraient tout-a-fait le style de la démonstration.

Il nous reste a parler des variantes qui assurent & la nouvelle édition du texte une supériorité
marquée sur les éditions précédentes , lesquelles d’ailleurs commenceént a devenir un peu rares.
- La premiére de ces variantes est celle qui place parmi les demandes trois propositions, que
les éditions ‘précédentes avaient rangées parmi les notions communes. Tous-les auteurs qui ont
depuis reproduit ces propositions se sont crus obligés de les démontrer; Euclide qui s'en est

1
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dispensé , n’a pu cependant les regarder comme des vérités évidentes : mais seulement comme des
principes qu’on pouvait lui accorder et qui lui étaient indispensables pour établir sa doctrine. Il
faut convenir pourtant que ces trois demandes sont d’'un genre tout différent des trois précé-
dentes. En effet, il faudrait étre d’un esprit bien, difficile pour nicr a2 Euclide la possibilité de
mener une droite d'un point donné i un point donné, de prolonger une droite donnée , ou de
décrire un cercle d'un centre et d’un rayon donnés. Mais on pourrait lui demander la preuve que
tous les angles droits sont égaux, que dcux lignes droites ne peuvent renfermer un espace, et
surtout que deux droites se couperont nécessairement si on les prolonge suffisamment du cété
ou elles forment sur une autre droite deux angles dont la somme est moindre que celle de deux
angles droits. : . :

L’¢dition de Paris est conforme & tous les manuscrits de la Bibliothéque royale, si ce nest
que le n° 2345 place parmi les notions communes la troisieme des propositions dont nous venons
de parler, et que les n°* 2346 et 2481 la placent tout  la fois , et parmi les demandes et parmi les
notions communes. L’¢dition de Paris est encore conforme a I’¢dition arabe, i la traduction latine
de Campan , faite d’aprés I'arabe, et i la traduction latine de Zamberti , faite d’apres le texte grec,
avant I'édition de Bile ; Proclus, qui a démontré d’une maniére trés-simple que tous les angles
droits sont égaux, place parmi les demandes, les deux premiéres propositions, et la troisieme parmi
les notions communes ; Boéce , qui a supprimé la troisiéme , place aussi les deux autres parmi les
demandes. Tout porte donc a croire que Simon Grynceus , qui est 'auteur de I'édition de Bile,
jugeant ces trois *propositions déplacées , changea les accusatifs en nominatifs , les infinitifs en
indicatifs , pour reposer ces propositions a unc place qu'il jugeait plus convenable. Quoi qu'il
en soit, nous croyons M. Peyrard plus quautoris€ a la legon qu'il a adoptée de préférence.

La proposition 7 du premier livre a plusieurs cas; un seul cependant est énoncé et démontré
dans tous les manuscrits. Clavius a senli la nécessité de nouveaux développements, il y consacre
cinq figures et donne cinq démonstrations , qu’il pouvait réduire i trois ; Simson donne double
démonstration et double figure , et la seconde est prise dans Llavius. M. Peyrard qui ne voyait
dans les manuscrits qu'une seule figure et qu'une scule démonstration , pouvait dirc tout simple-
ment qu'Euclide avait eu un moment de distraction ; il pouvait compléter la démonstration dans
une note. Il a voulu sauver Euclide de tout reproche ; en empruntant comme Simson , une figure
a Clavius, et prolongeant deux lignes dans la figure d’Euclide, il a fait que la démonstration
d’Euclide s’applique a la fois aux deux figures et aux deux cas qui renferment tous les autres.
Ainsi la démonstration s’est trouvée compléte sans y changer un seul mot, dit M. Peyrard ,
et cela est vrai; mais dans la préparation il a été obligé d’ajouter unc ligne qu’il a enfermée
entre deux crochets, parce qu’elle ne ne se trouve dans aucun manuscrit ; il serait assez difficile
d'imaginer comment les copistes auraient non - seulement omis une figure toute entiére, mais
encore les deux prolongements de la premiére figure , et enfin la ligne du texte qui explique ces
prolongements ; ce n’est donc pas ici une variante que M. Peyrard porte dans le texte, c'est
une véritable correction faite & un passage incomplet,, mais du moins il I’a faite dans les moindres
termes , et c’est par dévouement & son auteur qu’il ‘se borne au mérite davoir retrouvé la véri-
table legon. :

La proposition 24 du livre III, a trois cas ; les éditions grecqnes n’en démontrent qu'un seul ,
Commandin dans sa traduction démontre les deux autres: Clavius développe la proposition , il y
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emploie cinq figures ; Simson retranche une partie de 1a proposition qu'il reporte & la précédente;
al'aide de son manuscrit M. Peyrard remplit la lacune.

Dans la proposition 26, la variante (3) cclarcit la démonstration,, elle est donc utile ; M. Peyrard
a bien fait de I'introduire dans le texte. Tous les traducteurs en avaient senti la nécessité, le ma-
nuscrit a légitimé leurs conjectures. :

Le corollaire de la proposition 19 du livre V a paru si corrompu, que Gregori s’est cru obligé
de le changer pour y donner un sens raisonnable. Clavius lui en avait donné I'exemple. Robert
Simson , avec son aménité ordinaire, dit que tout ce livre V a €té corrompu par des ignares en
géométrie......

Le manuscrit est absolument semblable a I'édition d’Oxford, c’est par des changements assez
Iégers que M. Peyrard a rendu ce corollaire intelligible ; mais ces changements nécessaires ne sont
autorisés par aucun manuscrit ; il lui donne ensuite la forme d'un théoréme, etle démontre-directe-
ment d’une maniére asscz courte dans sa préface. ‘ '

Dans la derniere proposition du livre VI, ce qui regarde les secteurs circulaires parait une
addition de Théon, qui en réclame formellement la démonstration a la page 50 de son com-
mentaire sur Ptolémée. Cet article ne se trouve pas dans le manuscrit du Vatican, et M. Peyrard
se reproche de ne Payoir pas retranché de son édition, par la raison qu'il n'est d'aucun usage
dans tout ce qui suit ; mais puisque ce théoréme est vrai , nous croyons le scrupule exagéré. Pour
qu'un théoréme soit admis dans un livre d'éléments, il n’est pas bien nécessaire qu'il serve &
démontrer un théoréme subséquent...... Cet article des secteurs a cependant trouvé grice aux
yeux de Simson, qui en ignorait probablement le véritable auteur, ou qui n’a pas vu dans le
passage de Théon une preuve bien sire qu'Euclide n’elt pas donn€ lui-méme ce théoréme.

Le traducteur continue de donner les raisons pour lesquelles il a rejeté du texte plusieurs
variantes qu'il discute. Ces raisons sont assez plausibles , mais quand on ne les admettrait pas ,
comme les legous rejetées se rcirouvent a la fin du volume, personne n’aurait & se plaindre ;
on sait qu'en pareille matiere les éditeurs les plus estimables sont rarement du méme avis.

Aprés avoir examiné la préface, nous aurions a passer en revue les variantes que Yauteur, soit
en les admettant, soit en les rejetant, n’a pas jugées assez importantes pour leur consacrer un
article particulier ; mais cet examen serait beaucoup trop long, nous nous bornerons a celles qui
pourront nous fournir quelque remarque ; nous laisserons toutes celles qui nous ont paru ou
indifférentes ou bien placées, soit qu'elles se trouvent dans le texte ou qu'elles soient i la fin du
volume.

Dans la définition 15 du livre I*r, I'éditeur, d'aprés plusienrs mannscrits , a regu dans le texte
les mots weés 74v 73 xixAew wepiPepsiar , qui mous paraissent un double emploi, une glose fort
inutile des mots wpés #» qui se trouvent deux lignes plus haut.

L'¢diteur a marqué par des titres les différentes parties dont se compose la premiere propo-
sition, Ces dénominations qui nous ont été conservées par Proclus, et qui sont exposition, déter-
mination , construction , démonstration et conclusion , paraissent une pédanterie de commen-
tateur , et le nouvel éditeur a bien fait de ne les employer qu'une seule fois pour exemple.

11 a rejeté parmi les variantes le corollaire de la proposition XV, qui dit que la somme des angles
autour d’'un méme point est toujours égale a quatre angles droits. Sa raison est qu'il manque
dans la plupart des manuscrits, et que dans les autres il est écrit d’'une main ¢trangere. Il nous
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semble qu’on aurait pu le conserver, & I'exemple de Simson. $'il n’est pas d’Euclide, s'il est im-
phcltement renfermé dans ce qui précede, il a le mérite d'étre court, et de contenir une re-
marque qui aurait pu échapper i quelques lecteurs. ll aurait pu, sans inconvénient, conserver
quatre mots qu'il a retranchés de la proposition XX ; a la vérité, ils n’étaient pas bien nécessaires,
mais ils paraissent dans la mani¢re d’Euclide. Dans la proposition XXII, an contraire, il a rétabli
dans le manuscrit deux lignes qui ne gitent rien, mais dont on pouvait se passer.

Dans la proposition XXVI, I'addition faite (13) était nécessaire, quoique dans le manuscrit
elle fat écrite en rharge et d'une autre main ; elle se trouvait déjd dans I'édition d’Oxford.

Dans la proposition XXVI1I, la legon du manuscrit est plus concise et suffisante ; celle d'Oxford
est plus développée et plus dans la maniére d’Euclide. On peut en dire autant de la proposition
XXVIIL. La lecon nouvelle de la proposition XXIX a le mérite d& la briéveté.

A la proposition XXXI, I'éditeur s’est écarté de son manuscrit pour se conformer a I'édition
d’Oxford ; il a cru parfaitement inutiles les mots qu’il supprimait : il y a dans tous ces choix un
peu d'arbitraire, et nul inconvénient. Ainsi & la proposition XXXIV, le mot xwpier ajouté &
mapurAnrdypauier n'était nullement nécessaire ; mais en le rétablissant, on a rendu I'énoncé plus
conforme 3 celui de la proposition. A la proposition XXXVII, le retranchement autorisé par le
manuscrit n’a aucan inconvénient : on fait toujours bien quand on retranche des mots inutiles; la
démonstration y gagne toujours, car celles des Grecs sont towjours un peu longues.

A la fameuse proposition XLVII (le-carré de 'hypoténuse), on trouve une faute qui ne peut
échapper au lecteur, et dont nous Yaurions pas fait mention, si elle ne se trouvait dans les trois
langues : c’est un AA au lieu de BA, .

Dans le livre I, proposition VIII, on serait tenté de regarder comme inutiles les quatre lignes.
introduites d’aprés le manuscrit; mais dans la proposition IX, on a tres-bien fait d’introduire ces
mots et elles sont égales, qu'on était obligé de sous-entendre. La variante (12) de la méme
proposition est préférable a la legon d'Oxford, qui pourtant revient & peu prés au méme; car’
si les carrés sont €gaux, les racines ou les cdtés le sont nécessairement.

Le manuscrit avait, dans la proposition X, une faute évidente, qui n’était ni dans I'ddition
d'Oxford , ni dans celle de Béle.

Dans le livre III, définition 2, I'éditeur a bien fait d’ajouter, d’apres le manuscrit, les mots
#xi pndireom gepn; mais il a oublié de les tradumire en frangais.

Dans la proposition VUI, l'éditenr a bien fait de suivre 1'édition- d"Oxford plutbt que le
manuscrit ; la longue variante n’offre rien de bien intéressant.

Dans la proposition XIII on a ajouté, d’aprés le manuscrit, deux mots qui étaient si nécessaires,
que Gregori les avait traduits ; quoiqu'ils ne fussent pas dans le texte.

Dans la propesition XXIV, le manuscrit et I'édition nouvelle présentent un sens moins
incomplet : il y manque pourtant encore quelque chose, mais le sens ne pent étre douteux.

La variante (6) de la proposition XXXVII, est certainement une amélioration.

Livre IV, au corrollaire de la preposition V, la correction tirée du manuscrit est bonne ; la
lecon d'Oxford était défectucuse ; cependant le sens était visible.

Livre V, proposition 1V, I'éditeur a rétabli d’apres le manuscrit deux mots qui manquaient , .
et que Simsoun avait jugés indispensables. 1l y a ensuite , dans le manuscrit, trois lignes que
Péditeur a bien fait de ne point admettre dans son texte.
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Proposition V, la variante (1) ¢tait nécessaire.

Proposition VII, I'éditear n’a point inséré dans le texte un corollaire qui contient une propo-
sition vraie, utile,, et qui manqne i ce livre, mais qui ne ‘peut se conclure de la proposition pré-
cédente : il ne se trouve dans aucun manuscrit, si ce n’est celui du Vatican. Simson a donné
a part cette propesition, qu'il a marquée de la letire B, Dans la maniére moderne de traiter les
proportions , ce théoréme est €évident; il suffira d’en trouver 'énoncé parmi les variantes ; mais
il pouvait figurer dans le texte, avec une note.

A la proposition VIII, les sept lignes ajoutées d’aprés le manuscrit améliorent la démounstration
sans la rendre encore bicn claire. Simson avait raison de la trouver incompléte ; mais il avait
probablement tort d’en rejeter la faute sur Théou. Au reste, la proposition en elle-méme est si
simple, qu’on serait tenté d’em faire un axidme; et de 1a vient peut-étre la difficulté de la
démontrer & la maniere des anciens. Il y avait dans I'édition d’Oxford une faute de grammaire,
un indicalif pour un iufinitif ; cette faute a €té corrigée d’apres le manuscrit. o

A la proposition XXI, variante (3), la legon ¢'Oxford était tronquée; on y ajoutait unc
explication qui parait avoir ¢éié une note marginale, qui depuis aurait passé dans le texte. La
legon rend la glose inutile; ainsi le passage devient a la fois et plus court et plus clair.

A la proposition XXIII, on trouve une longue variante fournie par quatre manuscrits. Elle est
préférable & la lecon d’Oxford. Simson a refondu la démonstration,, et dans ses notes il critique
vivement les interprétes qui 'ont’précédé. Sa démonstration n'est pas non plus d’une grande clarté.
Le théoreme est un de ceux qu'on n'explique nulle part, et quon applique sans le connaitre. It
suffit de I'écrire algébriquement pour en sentir la justesse. Cette espéce de traduction est en général
le moyen le plus siir pour juger les démonstrations des divers éditeurs ; mais alors, si on les rend
rplus claires, on apergoit en méme temps qu'elles sont longues et peu naturelles. .

Au livre VI, V'éditeur a supprimé la 5¢ définition, parce qu'elle n’est pas dans son manuserit.
Elle pourrait étre de Théon ; c’est celle que Simson a si vivement critiquée. La meilleure raison,
c’est quelle est & peu preés inutile, et qu'elle n’est point assez correcte. C'est la définition de la

-

raison composde,

Dans la proposition II, I'éditenr a supprimé deux fois le mot supséarnres qui n’est pas dans le
manuscrit, et qui est de trop dans les imprimés. Aysir waupd signifie -chez les Grecs ce que nous
exprimons par mener parallélement. On voit donc que le mot paralléle devient inutile. Deux
lignes sont paralléles quend elles sont & c6¢é Pune de I'autre sans jamais se couper; c’est ce que
signifie swpa chez les géometres grecs. _

Dans la proposition III, I'éditeur a rétabli quelques articles qui manquaient, et adopté quelques
variantes qui, sans étre bien importantes par le sens, rendent la phrase plus correcte.

A la proposition X, il y avait dans I'édition d’Oxford une répélition inutile, occasionnée par
Vinsertion d'une phrase également superflue. L'é¢diteur, d’aprés quatre manuscrits, a dooné une
lecon plus courte et plus exacte.

A la fin de la deuxiéme démenstration de la proposition XIV, on a supprimé, d’aprés le ma-
nuscrit, quatre lignes qui formaient une glose peu nécessaire.

La proposition XXI avait un double emploi plus sensible , que le manuscrit a fait supprimer.

A la proposition XXII, le manuscrit a fourni deux dévéloppements utiles, qu'on pouvait
cependant sous - entendre.
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A la proposition XXVI, les éditeurs de Bile et d"Oxford offraient un texte altéré, une figure
mal faite. Clavius avait changé la démonstration et substitué deux figures i la figure unique du
texte. Le manuscrit a fourni un texte ¢orrect et une ﬁgure exacte. Sxmson en conservant la ﬁgure ’
avait changé le texte pour I'y faire cadrer. Sa correction était Bonne mais rien ne I'appuyait. II
est a croire que la nouvelle édition offre la véritable rédaction d’Euclide. .

A la' proposition XXVII, r4» était une faute d’impression dans I'édition d"Oxford.

Livre VIL. C'est le premier de ceux qui sont omis dans les éditions communes d’Euclide ; il
traite des nombres. La définition de I'unité ne signifie pas grand chose en grec, et ce défaut est
bien plus sensible en latin et en frangals, ol les mots un et unité ont une ressemblance que n’ont
Pas les mots monade et un; moras et iv.

L'éditeur a rétabli, d’aprés le manuscrit, la définition du nombre impairement pair qui manquait
évidemment, quoiqu’on piit la supposer comprise dans celle du nombre palrement impair qui
précede. -

A la proposition X, on trouve une addition utile.

A la proposition XIX, duoriper pour rerdprev,, était dans I'édition @'Oxford une fante prise dans
.celle de Bale, et dautant plus étonnante dans celle-la, qu'elle était corrigée dans la traduction.

A la proposition XXIII, la premiére variante a le méme de plus de briéveté, la seconde
celui de plus de justesse.

Nous sentous plus que personne combién ces détails sont a,ndes et minutieux. Nous avons di
les sapporter pour donner 4 la Classe la preuve du scrupule avec:lequel nous avons fait Iexamen
dout elle nous avait charges. Notre conclusion sera que, nonobstant quelques fautes d'impression
dont nous ajouterons ici la liste (1), qui étaient presque inévitables dans une entreprise de ce genre,
et qui ‘dailleurs sont bien moins nombreuses que celles de la belle édition d’Archimede, impriméde
a Oxford, 'ouvrage est exact, non pas sans doute autant que Uautéur aurait désiré le faire, mais
autant qu'il était possiblé de 'espérer; que les legons choisies sont en général celles qui méritaient
la préférence. Si quelquefois a cet égard nous nous sommes trouvés différer de sentiment avec
I’éditeur , nous n’oserions assurer que nous ayons toujours raison ; et ceux qui se trouveraient de
notre avis auraient toujours la ressource de consulter la table des variantes ; ainsi l'inconvénient,
¢'il en existe, est extrémement léger. Nous dirons que l'ouvrage remplit bien tqutes les.conditions
qui pouvaient &tre exigées, et qun I'édition est évidemment supérieure a toutes celles que mous
connaissous.

Fait & Paris, le a1 février 1814. o
Signé PRONY et DELAMBRE, rapporteur.

Certifi¢ conforme & Loriginal.
Le Secrétaire .perpétuel ,
Signé DELAMBRE.

'

(x) Cette liste est imprimée & Ia fin du volume.
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INSTITUT DE FRANCE
CLASSE D'HISTOIRE ET DE L'ITTERATURE ANCIENNE.
'Paris, le 26 Février 1814.

Le Secrétaire perpétuel de la Classe, a Son Excellence le Ministre de
. ‘ :  Dlinterieur.

, .
MONS!!UR LE COMTE,

. Les Eléments d’Euclide n¢ renfermant que des définitions et des propositions. de géométrie ,
sont essenticllement du ressort de la Classe des Sciences physiques et mathématiques, et sout
entierement étrangers , pour le fonds, au genre des travaux de celle d’histoire et dé littérature
-ancienne.. Cette Classe cependant, pour répondre , autant qu'il est én elle, au témoignage de
confiance que Votre Excellence a jugé a ropos de lui donner en la consultant suc le mérife du
travail de M., Peyrard, s'est empressée Ie Pexaminer sous le petit nombre de rapports qui la
‘concernent et sur lesquels elle peut avoir une opinion motivée. Le compte que }I:’}) Delambre
rendit il .y a quelques anmécs'a la premiere Classe de la traduction frangaise d'Euclide , et ¢elui
qu’il vient de lui rendre de I’édition du texte et des traductions latine et frangaise dont il est
accompagné , ainsi que de V'ensemble du travail de M. Peyrard , lirésentent les détails les plus
‘intéressauts qui supposent un examen trés-approfondi de ce travail sous le rapport littéraire et
:sous celul de la science y et'font connaitre suffisamament ce: qu'on doit en penser. : v
.- La classe ‘d’histoire a.dopc cru devoir se borner 4 soumettre a.Votre Excellence ;quelques
observations générales sur la partic littéraire de l'ouvrage,, et sur la maniére dont il est exdcuté.

Le texte d’%uclide lui a paru plus correct dans la nouvelle édition que dans les ¢ditions anté-
rieures ;' ccpendant elle pense que celle qui fut publiéé A Bile 'en 1533, par Simon Gryncus,
malgré quelques fautes d’impression , moins nombreuses qu’on ne le croit communément, et
faciles a corriger, sera toujours précieuse aux amateurs de la langue grecque. :

L partie typographique est en général soignée dans I'édition de M. Peyrard : il 5’y est néan-
moins glissé quelques fautes d'impressiou , surtout vers la fin du volume, = ‘
. En comparaut le. texte grec J:e cette édition avec celui des éditions précédentes; on y re-
marque quelques différences. Les plus essentielles ont été relevées et appréciées dans lc rapport
fait a la premiere Classe , qui constate encore que 'éditeur a rempli beureuscment plusieurs lacunes
avec le secours des manuscrits...... . : :

Les deux traductions jointes au texte sont trés-littérales ; peut-étre méme la traduction francaise
U'est=elle trop. Cette maniére de traduirc mot & mot peut étre bonne pour une version latine,
dans laquelle on cherche plutdt P'exactitude et la fidélité que 1'élégance , et dont quelques per-
sonnes dpeuvcnt avoir besoin pour entendre le texte'; mais il semble que la traduction frangaise
aurait di étre faite avec un peu plus de liberté (1).

J’ai I'honneur de faire repasser a Votre Excellence l'ouvras;e de M. Peyrard qu’elle m’avait
envoyé, ct de lui renouveler 'hommage de mes sentiments les plus respectueux.

° Sign¢ DACIER.
Certifié conforme a Poriginal ,

Signé BARBIER DE NEUVILLE, chef de
la 3™ divion du Ministere de Uintérieur.

(1) Voyez le rapport de M. Delambre, page 36, alinéa trois.
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INSTITUT DE FRANCE

Paris, 14 aolit 180g.

Rapport de MM. LacraNGE, LecenbprE et DELaMBRE, sur une traduction
compléte des quinze livres des Eléments, et des Données & Euclide, par
M. PEYRARD.

L Classe a déja donné son approbation a une traduction d'Euclide, par M. Peyrard.
A Yexemple de presque tous les éditeurs qui I'ont-précédé, il avait omis les livres qui
‘traitent des Quantités numériques, les trois derniers livres, et le livre des Données ; mais
il avait annoncé dés-lors une traduction compléte. Le désir de lui donner toute la perfec-
tion possible lui a fait consulter tous les manuscrits de la bibliothéque royale. . . ... . ..

Dépositaire de ces précieux manuscrits, M. Peyrard les a comparés soigneusement avec
Pédition grecque d’Oxford; il anoté en marge de limprimé toutes les variantes, les a tra-
duites en latin; et c’est sur ce texte rectifié qu'il 2 composé sa version , qui est aussi littérale
que I'a permis le génie des deux langues.

11 a fait principalement usage du n° 1go, qu'il nous a remis pour que nous pussions
examiner son travail , et vérifier toutes les variantes dont il a enrichi les marges de son
exemplairg 8¢ I'édition d’Oxford. Nous avons fait cette vérification, et nous avons reconna
partout la plus grande conformité avec le manuscrit. ‘

Ces variarites, comme on peut s'y attendre, ne sont pas toutes de la méme importance,
et ne méritent pas-toujours la préférence sur les lecons imprimées. Parmi ces variantes:,
il en est qui consistent en quelques mots omis dans les imprimés , dont les traductears
‘avaient senti la nécessité, et qne Grégori a fait entrer dans son texte, en les enfermant
‘entre deux crochets; quelquefois c'est uprésent au lien d’un fatur; ier=i an lieu de joriv
‘ou réciproquement; le mot Joes au lien de ¢ sirés, égal, pour le méme ; des expressions
plus ou moins conformes au style ordinaire des géométres, ou d’Euclide en particulier.
Toutes ces variantes n’auraient de valeur qu'aux yeux des philologues et des érudits;
mais il en est de vraiment dignes de l'attention des géomeétres, en ce quelles changent
en mieux le sens, on qu ‘elles donnent un sens raisonnable a ce qui'n’en présentait aucun.
Ce sont des superfluités élaguées, des lignes entiéres omises dans les imprimés , et qui
sont ou ahsolument nécessaires a la démonstration, ou y portent an moins des développe-
ments utiles. D’autres fois on y rencontre des lecons plus concises, et qui présentent un
sens tout aussi clair; des transpositions qui rendent parfaitement intelligible ce qui parais-
sait obscur ou peu exact. La définition 5¢ du VIe livre, qui se trouve dans toutes les
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éditions grecques, est une simple note placée au bas du manuscrit, d’ou elle avait été mal
a propos portée dans le texte : Robert Simson a écrit six pages contre cette mauvaise et
inutile définition , et elle n’est pas d'Euclide. ’

Le méme traducteur reléve une bévue remarquable de tous les textes grecs imprimés;
un changement de lettre dans la figure avait causé tout 'embarras. En rétablissant la lettre
véritable ¢ an lieu de #, on ne donne plus a Euclide le ridicule de paraitre ignorer une
vérité de la géométrie la plus élémentaire. Voyez Prop. 17, hv. XIL

La proposition 86 des Données avait fort inquiété Grégori qui, dans sa préface, en
propose deux rédactions identiques, et a laquelle il voulait en ajouter une troisi¢me, qui
compléterait le systéme de la résolution des équations bi-quadratiques & la maniére des
anciens, Cette derniére conjecture n'est pas confirmée par le manuscrit, qui n’offre que
I'une des deux premiéres rédactions. Grégori croyait le théoréme singuliérement altéré;
son erreur venait de ce qu'il ne connaissait pas un lemme qui se trouve dans le manuscrit a
la fin des Données , et qui doit précéder la proposition 86.

. M. Peyrard donne ce lemme qui, au reste, est une proposition bien simple et bien
connue. ]l s'agit de trouver la surface d'un parallélogramme obtus-angle; mais cette propo-
sition renferme une constraction nécessaire a la démonstration des prapositions 86 et 87,
qui disent que si denx lignes formant un angle donné comprénent un espace donné, et que
le carré de 'une, augmenté ou diminué d’un espace donné, soit au carré de la seconde,
en raison donnée, ces deux lignes seront connues.

D’aprés toutes ces considérations, nous pensons que la classe peut donner son approba-
tion au travail de M. Peyrard, pour I'encourager encore & terminer I'entyeprise qu’il
poursuit avec une persévérance digne d’éloges, et qui nous fera mieux connaitre tous les
mathématiciens grecs. Nous exprimerions le vceu de voir paraitre une édition grecque du
texte d'Euclide, purgée de toutes les fautes que les manuscrits ont fait rectifier, et enrichie
de toutes les additions qu'ils ont foprnies; mais cette édition serait dispendieuse et deman~
derait beaucoup de temps : nous nons bornerons donc a souhaiter que M. Peyrard ajoute
a sa traduction laliste de toutes les variantes quilp recueillies, et qui lui paraitront mériter
quelque attention. Ainsi les géométres pourront corriger les éditions anciennes , en atten-
dant celle qui pourrait faire oublier toutes les précédentes.

Signé & la minute, LAGRANGE, LEGENDRE , DELAMBRE , rapporteur.
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DEFINITIONES.

1. PuvcTuwm est, cujus pars nulla.

2. Linea auiem, longitudo nen lata.

3. Linez vero extrema, suat puncta.

4. Recta linea est, qua ex ®quo ipsis in
el punctis ponitur.

5. Superficies autem est, quod longitudinem
et latitudinem solum habet.

6. Superficiei vero extrema, sunt linez.
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DES ELEMENTS DEUCLIDE,

DEFINITIONS.

1. Le point est ce qui n’a pas de parties.

2. Une ligne est une longueur sans largeur.

3. Les extrémités d’une ligne sont des points.

4. La ligne droite est celle qui est également placée aux points qui sont en elle,
5. Une surface est ce qui a seulement longueur et largeur.

6. Les extrémités d’une surface sont des lignes. '




2 LE PREMIER LIVRE DES ELE

/ ) ’ AN} ” > '
0. Emimedoc impdvud dotivy arig i€ ireu
a2y € ~ > ~
Tal; ¢ eavThg euleizic veiTad,
‘. ’ A ’ N € > »
#. Emimedos ¢ qwvia totiv 4 sv emimedn 8o
N o - ’}\7\' : \ NS T Y Y
PPLMUpMEY AT TopErY TANAAWY 5 Xth i ¢ eUfziatsg
’ \ > ’ ~o ~ ’
REASVWY 5 TPLE AAANARS TWY Ypappny nAiGig,
’ \ \ ’
0. Orar &% ai mepreyousas Ty eignusvny’
/ /
ywviay '}Famu.a: e0Bcias awr, el AL
AtiTas n 7wrm.
A\ 3 9 2 » ~ ~
i, OTtay ¢ wbitn ¢7 eWhelay oraliica Tac
A ~ 4 v ’ ~ 3 N e
emi’n; 7wu'ag ;o'd; aAAAALG TChii o c,:f'r. zxd're'P:z
~ L4 ~ k] AL 4 ~ ~
TRV [Ty Ywvicy 6T rai 0 edeaTnrvie swiela
’ ~ 3 £ A k] ’
xaliTog xareiTar €3 0y eierTiIN,
’ ~ 3 L3 . kd ~
sd. ApSAcia pwriz ertivy 0 peidor opbi,
N y ~ \ L] . 3 ~
€. OFeia de, 0 eaxzcwr cphis,
’ k] o ’ » ’
sy« Opss toTiY s C TINOS €T WELAS,
’ ~ ) [N S s o
18°s Tyfua eoriy TO UTO TIVES 0 TIvRY Cpwy
'rrerzcxm. voy,
ik, I\wMg toTi a'y,l/,cac r.-m*re«fov 5 oo ,u.mg
VPALAIS TepieGperoy 5 0 RarsiTe Tep1PLpa
A A » Yy e ~ A ~ ’
TPOS Y5 AP €10 THUEIOU TEY EVTCE TLU O HLaTOS
’ ~ 2 ~ «
xepevoy , TECaN al wposTimrousas sliins woce
\ ~ ’ ’ 4 2 ’ -
TNV TGV RUXAGY 'mpuptpuavz ioas aA A €igi,
7. La surface plane est celle qui est

en elle,

SMENTS DT.UCLIDE.

7. Plana superiicies est, qua ex xquo ipsis
in ¢d reclis ponitur.

8. Planus autem angulus est in plano duarum
lincarum sese tangeutium, et non in directum
posx(arum , alterius ad alieram inclinatio.

9. Quando vero continentes dictum anzue
lum linere recte sunt, rectilineus appellatur
angulus.

10. Quando autem recta in rectam insistens
deinceps angulos @quales inter se facit, rectus
utergue wqualium angulorum est; et insistens
rectla perpendicularis vocatur in quam insistit.

11. Ghtusus angalus est, qui major recto.

12. Acutus anlem, qui minor recto.

15. Terminus est, quod alicujus est extremum,

14. Figura est, quod ab aliquo vel aliquibus
terratiis cendnetur,

13. Circalus cs. figura plana ab uni linci

conlenta, qua vocatur circumferentia ; ad quam

-ab uno puncto eorum intra figuram positorurn ,

omnes cadentes recta ad circuli circumferentiam

@quales inter se suul,

également placée aux droites qui sont

8. Un angle plan cst Vinclinaison mutuelle de deux lignes qui se touchent dans
un plan, et qui ne sont point placées dans Ja méme dircction.
9. Lorsque les lignes, qux comprénent ledit angle, sont des droites, Fangle

se nomme rectiligne.

10. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de suite égaux
entre eux , chacun des angles égaux est dreit; et la droite placée au-dessus
est dite perpendiculaire 4 cclle sur laquelle elle est placée.

11. L’angle obtus est celui qui est plus grand qu’un droit.

12. L’angle aign est celui qui est plus petit qu'un droit.

13. Oa appele limite ce qui est Vextrémité de quelque chose.

14. Une figure est ce qui est compris par une scule ou par plusicurs liwites.

15. Un cercle est une figure plane, comprise par une scule ligne qu’on nomme
circonfé¢rence, toutes les dioites, mences & la circontérence d’un des points
placés dans cetie figure, étant égales enwe elles.
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5. K'vzpor Jv 7100 xoxdov, 7o owmior
xaAsira,

ol Asgperpos 8% 7ol xbxAov doTiy eSBeid
Tic Ha Tob xivTpou Aymive, xai FepaTouptrn
@ txdTepa Ta pipn V7O THE TOU KUXAOU wepi=
Pptiac Tic xai Sixa Tiury Ty 2OKAor.

er. Hupsxvrrsor &% To  mepiexsuevey
exFpe, oo 7o Tict Sapitpou, xai Tig dwo-

’
8T8

Aapubearoutyns vm atTig’ ToU xUxAcY epipepriag.

. Tuipa xixrov ioTiy, T meprexousoy

oxipat umé 7o ewhiiae xal xOxdcy mepi@spsias,
K/ ' "y ’ € ’
# psiloves i iAdovovos wpuxvariov 7,
’ ’ !ol 7y 8 ’ \ L |
x. Iynpata whiypaupa sori, Ta omd
ewbudy mepieyopmra.
’ ’ A 1 ¢ \ ~
xa. TpimAsupd Jey, Ta Um0 Tpiwr.
xC. Terpamiwpa &, Ta vwo Teerdper,
xy'. MoavmAwpa &%, 7Ta Ve wAudrer #
Teoaapuy ebudy mepieyoua.
xd'. Tard\ TpmAsiper cxmpdTay, iesmaupoy
iy Tpipwrdy deTs, 7O Tac? Tpeic iewg ixor
wAwpas.

16. Centrum autem circuli, hoc punctumn
vocatur. ) .

17. Diameter vero circuli est recta quedam
per centrum ducta, et terminala ex utrique parte
a circuli circumferentid; que et bifariam secat
circulum. _

18. Semicirculus vero est contenta figura
ab et diametro, et circumferentid circuli ap-
prehensi ab diametro.

19. Segmentum circuli ¢st , contenta ﬁgura
ab et rectd,
majore vel minore semicirculo existente.

20. Figure rectilinez sunt, quz ab reclis

et circuli circumferentid, vel

continentur.

21, Trilaten:e_ quidem, qua ab tribus.

22. Quadrilaterz autem, qua ab quatuot,

23. Multilater® vero , qua ab plunibus
quam quataor rectis continentur.

24. Trilaterarum autem figurarum, zqmla—
terum quidem triangulum est quod tria 2qualia
habet latera.

16. Ce point se nomme le centre du cercle.
17. Le diamétre du cercle est une droite menée par le centre, et terminée de

part et d’autre par la circonférence du cercle :

en deux parties égales.

le diametre partage le cercle

18. Un demi-cercle est la figure comprise par le diamétre, et la portion de la
circonférence , soutendue par le diamétre. ,

19. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par la
circonférence du cercle ; le deml-celcle élant p]us grand ou plus petit que

le segment.

20. Les figures rectilignes sont celles qui sont terminées par des droites.
21. Les figures trilatéres sont terminées par trois droites.

23. Les quadrilatéres , par quatre.

23. Les multilatéres, par plus de quatre. :
24- Parmi les figures trilatéres , le triangle équilatéral est celle qui a ses trois

cotés égaux,
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xt. Iooomsres 8%, 70 wag Vo pivag igag ixor
7 Awpds.

xs'. Zxadnydy &%, 75 T Tpels dricovs ™ tyor
TAwpds. '

2. Evs 7e', 7ar TpimAiper exwpudTey ,
SpBorarior piv Tpiqwriv iaTi, T8 xov opbuy
yaviay,

xd. AuCrvpwrior Jb, 7o Exor aubadiar
yeviay,

x'. OFvpdmior &b, 75 1ag " wpeis oEviag {xor
yayiag,

N. Tér & Terpamiipey oxnudTer, TeTpd-
quvoy piv ieTiv, o ieomAwply Tt toTs xai
oployavior. ]

Ad. Evepiunxee &, 8 dpbogwvior miv, obx
icomAepor dt.

A6, Péubos ¥, 5 ieomAepor uir, odx ople-
quvior d%,

Ay. Pouboudicdi, 70 vac ammwartior mAwpds
Te xai yoviag irag dAAIAQss Exor, & oUTe igd-
FAwpPoY ¢0TIY, cOme oplogavior.

Al Ta &t mapd TaiTe TITpdTAWpR Tpa-
#tQiz xarticlw,

25. Isosceles vero, quod duo solum ®qualia
habet latera.

26. Scalenum autem, quod tria inzqualia
habet latera.

- 27. Insuper, trilaterarum figurarum rectan-
gulum quidem triangulum est, quod habet
rectum angulam.

28. Obtusangulum autem, quod habet obtu-
sum angulam.

29. Acutangulum vero, quod tres acutos
habet angulos.

30. Quadrilaterarnm autem figurarum, qua-
dratum quidem est, quod et equilaterum est et
rectangulum.

51. Oblongum autem, quod rectangulum
quidem , non vero zquilaterum.

32. Rhombus vero, quod zquilaterum qui-
dem , non vero rectangulum.

33. Rhomboides autem, quod et opposita
latera et angulos @qualia inter se habet, quod
neque zquilaterum est, nec rectangulum.

34. Przter hxc autem quadrilatera trapezia
vocentur.

. 25. Le triangle isocéle, celle qui a seulement deux cétés égaux.
26. Le triangle scakkne, celle qui a ses trois cotés inégaux.
27. De plus, parmi les figures trilatéres, le triangle rectangle est celle qui

a un angle droit.

28. Le triangle obtusangle , celle qui 2 un angle obtus.
ag. Le triangle acutangle , celle qui a ces trois angles aigus.
- \ . p1 14 . 14 - [ 4
30. Parmi les figures quadrilatéres, le quarré est celle qui est équilatérale et

rectangulaire.

31. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, et non équilatérale.

33, Lerhombe, celle qui est équilatérale, et non rectangulaire.

33. Le rhomboide, celle qui 4 ses cdtés et ses angles opposés ¢gaux entre eux,
et qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire.

54. Les autres quadrilatéres, ceux-la exceptés, se nomment trapézes.
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At. Tlapadindros ticiy whdiasr, af Tives w T
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RTEIPOY 4P SXATEpA T pAPN , ST MNIITIPEL
CULTITTOUCIY dAARARIC

AITHMATA.

d. Hringdw , dmo warres onusiov tmi mway
enpeior Wiy ypapuny dyayeiv.

€. Kai mmspasutrny «leiay i3 eBe/ac xara
70 gurexes’ ixGarrur.

'« Kai warti xirrpy xai Sacripats xixroy

Pa‘zqncOau.

&. Kai mdoag Tag opDa; wna; Joag arAd~
Aaug tivas.

t. Keai tar sig Vo wlslag 00sTd 1ig® tuzi-
FTOUCR TS iYTOS Ra Wi TA ayTa pipn Ywrids
‘o oplav irdogoras mory, ixbarreuiras Tas
o wWheias 7' dmwupoy quumimruy arMRA@Ig,
20 & uipn sicly i Tay duo opbdy tAdaworss
7emu 3,

s'. Kai dVo eobriag yapior un * mepiiyasy,

35. Parallele sunt recte, que in eodem plano
existentes, et productz in infinitum ad utramque
partem, in neutram sibi coincidunt.

POSTULATA.

1. PosTureTUR, ab omni puncto ad omne
punctum rectam lineam ducere.

2. Et finitam rectam in directum secundum
continuum producere.

3. Et omni centro et intervallo circulum
describere.

4. Et omnes angulos rectos xquales inter se
esse.

5. Etsiin duas rectas recta quedam incidens,
interiores et ad easdem partes angulos duobus
rectis minores faciat, productas illas duas rectas
in infinitum sibi coincidere ad quas partes suut
duobus rectis minores anguli.

6. Et duas rectas spatium non continere.

35. Les paralléles sont des droites, qui, étant situées dans un méme plan,
et étant prolongées a l'infini de part et d’auwre, ne se rencontrent ni d’un cé6té

ni de 'autre.

DEMANDES.

1. Conduire une droite d’un point quelconque 4 un point quelconque.
. 2. Prolonger indéfiniment, selon sa direction, une droite finie.

3. D’un point quelconque, €t avec un intervalle quelconque, decnre une

circonférence de cercle.

4. Tous les angles droits sont égaux entre eux.

5. Si une droite , tombant sur deux droites, fait les angles intérieurs du méme
cdté plus petits que deux droits, ces droites, prolongées a I'infini, se rencon-
treront du cété ou les angles sont plus petits que deux droits.

6. Deux droites ne renferment point un espace.
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KOINAI ENNOIAL

.
d. Tarj aé'rq'i ive , xai dANAACIC S0Tiy rat,
€. Kai tar iroig joa 7rporr¢6n s Te OAx

toriy ira,
¥+ Kai tar amd irwy iva dpaspdf, 7a xara-

?\u—roymz toTIY wa.

&. Kai say avigoig ira wporrcﬂn, Ta oAa

‘eTiv dvica.

t. Kai tar and avicwy joa apaipedy , Ta

Aumd teTiv dvica.

5. KaiTa 100 adrel mAdoia, fra dAAnAoss
tori, ‘

J. Kai 7a ToU abrob numion, joa erAirose
tori,

%, Kai 7a tpapuolorra iz drArnra, jra da-

Addosg ioTi.

b, Kai 7o Zror ToU pipovg ueilor dovs

NOTIONES COMMUNES,

1. QuEeidem zquakia, etinter se suntequalia.

2. Et si zqualibus 2qualia addantur, tota sunt
equalia.

3. Et si ab =qualibus zqualxa auferantur,
reliqua sunt zqualia.

4. Et®i inzqualibus equalia addantur, tota
sunt inzqualia.

5. Et si ab in®qualibus ®qualia auferantur,
reliqua sunt inxqualia.

6. Et quz e¢jusdem duplicia, :zquaha inter se
sunt.

7. Et que ejusdem dimidia , xqualia inter se
sunt. )

8. Et quz congruunt inter se, ®qualia inter
se sunt.

9. Et totum parte majus est.

NOTIONS COMMUNES.

1. Les grandeurs égales 4 une méme grandeur, sont égales entre elles.
2. Si a des grandeurs égales , on ajoute des grandeurs égales, les touts seront

égaux.

3. Si de grandeurs égales , on retranche des grandeurs égales, les restes seront

égaux.

4. Siades grandeurs inégales, on a)oute des grandeurs égales , les touts seront

inégaux.

v

5. Si de grandeuors inégales, on retranche des grandeurs égales, les restes

scront inégaux.

6. Les grandeurs , qui sont doubles d’une méme grmdeur, sont égales entre

elles.

-elles.

.8 Les grandeurs, qui s adaptent entre elles, sont égales entre elles. j
g. Le tout est plus grand que la partie. :

7. Les grandeurs, qui sont les moitiés d’wne méme grandeur, sent égales entre

‘
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NPOTAZIS 4,

Eni whc dobricuc edeinc memepasuivng 7pi-
yuroy icimAswpor suoThoasfal.

EKOESIZ ', Eorw n Jdoliice e’ memee
padutyn u AB,

MPOZAIOPISMOS 3, A«f &% #x) =g AB
t0Beias memepacuivng * Tpiqeroy icimAsupor ou-
erneacdal.

KATAZKEYH . KévTpo iy 76 A, Sastipats
Jt 76 AB, xvxhos yeypapba & BTA® xai wdAsw,
xévTpo piy 76 B, Siasripats &% 74 BA, xlxdcs
24)pa@du o ATE* xai dwd 105 T ewpsiov, xal’ §
Teuvousy dAAWAoug of xUrAos, 4wl T A, B
enuziz imeleixOwoay «W0eias ai TA, TB.

ATIOAELZIE®, Kai imel 70 A anpaeior xévrpor
to7i 700 BFA xUxAov, iom éoTiv # AT 7§ AB*
@AMy, tmi 10 B owpaeior atvrpey ol ToU ATE
xxou, ion t0Tiv 4 BT 7§ BA. Edvixbe Jt xai #

/

1

PROPOSITIO I

Surer datam rectam terminatam, triangue
lum ®quilaterum constitucre.
ExrosiTio. Sit data recta terminata AB.

DereaminaTio. Oportet igitur super AB
rectam terminatam triangulum @quilaterum
constituere.

ConstrucTtio. Centro quidem A, intere
vallo autem AB, circulus describatur BLCA ; et
rursus , centro quidem B, intervallo autem BA ,
circulus describatur ATE; et ab I punclo, in
quo sese secant circuli, ad A, B puncta adjun.

Ir's.

gaotur rectz TA,
- 8

r

DemonsTraTro. Et quoniam A punctum
centrum est BI'A circuli, zqualis est AT ipsi
"AB; rursus, quoniam B punctum centrum est
ATB circuli, zqualis est BT ipsi BA. Ostensa

PROPOSITION PREMIERE.

Sur une droite donnée et finie, construire un triangle équilatéral.

Exrosition. Soit 4B une droite donnée et finie.

Dererminatios. 11 faut construire sur la droite finie AB un triangle équilatéral.

Construcrion. Du centre A et de l'intervalle AB, décrivons la circonférence Bra
(dem. 3); etde plus,du centre B et de Vintervalle BA, décrivons la circonférence
ATE; et du point T, ou les circonférences se coupent mutuellement, conduisons
aux points A, B les droites TA, B (dem. 1).

Demonstration. Car, puisque le point A est le centre du cercle Bra, la
droite AT est égale & Ja droite AB (déf. 15); de plus, puisque le point B est le
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TA 73 AB ion° ixa-rc":at?&',)a Tér TA, TB 73 AB
toriv fon, Te & 74 abrg ica, xai a’>AnAos
¢oriv? jras xal # TA dpa 75 IB ion toriv: ai
Tpsic dpa ai TA, AB, BT jras dAAiAass vichy,

cst autem et TA ipsi AB ®qualis; utraque igitur
ipsarum A, IB ipsi AB ®qualis est. Qua
autem eidem qualia, et inter se sunt ®qualia;
et T'A igitur ipsi B cst 2qualis ; tres igitur FA,

AB, BT zquales inter se sunt.

NEVA R
\/

IYMIOEPASMA . YeomAwpor dpa i6Ti 70
ABT 7piqwror , xai owvidld]as® imi viic SoBeiong
wleiag memepacuirns Tic AB. Omep v mosioas,

TIPOTAZIE 4.

Npos 76 dobérss omuein, T Sobeioy wilele -

irny «0iay Besbas,

Eotw 7o piv Sobéy ompsior 75 A, # It Sobsioe
B¢l n BT* i’ % mpos 74 A owpein, TH Sobsion
e00eiz T4 BT ' iznr e0bsiay Otodas,

Emi{eixbe qap amo Toi A owplov iml 75 B

~ 3 "~ € \ ’ > » kLl ~
onusior wheie n AB, xai curecTdTe ¢7 ayTHg

Concrusto. Equilaterum igitur est ABP
triangulum , et constitutum est super datam
rectam terminatam AB. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO II

Ad datum punctum, datz rectz squalem
rectam ponere.

Sit quidem datum punctum A, data autem
recta Br'; oportet igitur ad A punctum, datae
rectx Br equalem rectam ponere.

Adjungatur enim ab A puncto ad B punctum
recta AB, et constituatur super eam triangulum

centre du cercle ATE, la droite Br est égale i la droite BA ; mais on a démontré
que la droite rA était égale a la droite AB ; donc chacune des droites ra, TB est
égale 2 la droite AB; or, les grandeurs qui sont égales & une méme grandeur,
sont égales entre elles (not. 1); donc la dreite A est égale  la droite 18 ; donc
les trois droites A, AB, Br sont égales entre elles.

ConcLusion. Donc le triangle ABr (def. 24) est équilatéral, et 11 est conslruit
sur la droite donnée et finie aB, Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION 1I.

A un point donné, placer une droite égale & une droite donnée.

Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut au point A placer une.
droite égale 2 la droite donnée Br.

Menons du point 4 au poing B la droite 4B (dem. 1) ; sur cette droite construisons
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rpiyavor iedmawpor 76 AAB, xai ixCeCriouear
7 olviac Taic AA, AB edlsias «i AE, BZ,
xai xivrpy piv 76 B, dasripars & 74 Br,
xxAo 9erpagle & ° THO* xai wdAw, xtr7pe
TE A, xai Saeripars’ 16 AH, xixhos p1ypdole
¢ HKA,

E

/)
ZH

Emsi oby 70 B owpsior xivrpor iori Tob THO
xUxhov, icw ioTiv % Bl 7§ BH. Iahw*, iwe

70 A owusior xirvpor 0Tl Tob HKA xixhs, iow

forir 0 AA 75 AH, & % AA 7h AB iow tovic
roumn dpa n AA Aosmi TH BH doviy iem.
Edtix8n & xai # BT 7§ BH ion* txavipe dpa
@y AA, BT <3 BH ioriv iow. Ta &t 74 avri
fea, xai dA\A#Aois ioTiy joat xai B AA dpa
=% BT teviv ion.

Tipos dpa 73 Sobivrs omutln +6 A, #F
Jebeiry wleig 7§ BT iow «06iz xeiTas # AA.
07y 0w mossicas,

®quilaterum AAB, et producantur in directum
ipsis AA, AB rectz AE, BZ, et centro
quidem B, intervallo vero BT, circulus descri~
batur TH®; et rursus centro A, et intervallo
AH circulus describatur HKA.

Quoniam igitar B punctum centrum est THO
circuli, zqualis est BT ipsi BH. Rursus, quoniam
A punctum centrum est HKA circuli, @qualis
est AA ipsi AH, quarum AA ipsi AB zqualis
est; reliqua igitur AA relique BH est zqualis.
Ostensa est autem et BI ipsi BH zqualis ; utraque
igitur ipsarum A4, BT ipsi BH est 2qualis. Qua
autem eidem ®qualia, et inter se sunt 2qualia;
et AA igitur ipsi BT est equalis.

Ad datum igitar punctum A, date recte

" BI zqualis recta ponitur AA. Quod oportebat

facere.

le triangle équilatéral aAB ( prop. 1); menons les droites AE, Bz dans la
direction de aA, aB; du centre B et de Pintervalle r, décrivons le cercle rHe
(dem. 3); et de plus, du centre a et de Vintervalle aH, décrivons le cercle HkA.,

Puisque le point B est le centre du cercle THo, Br est égal & BH (déf. 15);
de plus, puisque le point a est le centre.du cercle HkA, la droite aA est égale &
la droite aH; mais AA est égal 2 B ; donc le reste AA est égal au reste BH (not. 3 ).
Mais on a démontré que Br est égal 4 BH; donc chacune des droites AA, Br est
égale a BH. Mais les grandeurs qui sont égales 2 une méme grandeur, sont égales
entre elles (not. 1.); donc AA est égal a Br. )

Donc, au point donné 4, on a placé une droite A égale a la droite donnée Br.
Ce qu’il fallait faire.

,. 2
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MPOTAZIZ 9.

Bdo Sodesciiv «00uiy aviowy , ams Ti¢ urilovos
7§ $xdovors feny 100esay d@erdly.

Eorwoay ai Sodiras o edbeiar dvicos ai AB,
T, dy peilor iore 5 AB* N7 o amd viic urilovos
7is AB 74 iAdovors T T iony «SBeiay dpereiy.

Keiche yap ' wpos 76 A onuein 75 T «beig
fon % AA® xai xivrpe piv 76 A, diaslnpars 4
76 84, xUxAog 'wypé:pOa 6 AEZ.

Kai t7ei 70 A onpeloy xivrpov iomi 105 AEZ
- ' ~ \ ~
xUx2y , iow toTiy # AE TH AA® dAAa kai % T T
\ g £ 4 ~ ~
AA toriy ion. Ena‘r‘pa apa Tar AE, T 7y AA
’ \ 4 o \n e Cad bl \ > .
OTiy Ion® woTe xai n AE Ty T toriv som.
Ave dpa Sobuciy swWbudy dvicwr Tay AB, T,
A ~ ~ ~ ~ M
ane ™S yex’(oyo; T AB T™ tAdovovs T T ion
dgnpnras # AE., Omip ides mosdicas.

PROPOSITIO 1IL

Duobus datis rectis inzqualibus , a majore
minori zqualem rectam auferre.

Sint datz duz recta inzquales A B, ', quarum
major sit AB; oportet igitur a majore AB minori
I 2qualem rectam auferre.

Ponatur enim ad A punctum ipsi T' rectz
®qualis AA; et centro quidem A, intervallo
vero AA circulus describatur AEZ.

Et quoniam A punctum centrum est AEZ
circuli, wqualis est AE ipsi AA; sed et T ipsi
AA est 2qualis ; utraque igitur ipsarum AR, T'.
ipsiAA estzqualis; quare et AEipsi I' est zqualis.
. Duabus igitur datis rectis inzqualibus AB, T',
a majore AB minon I’ xqualis ablata est AE.

' Quod oportebat facere.

PROPOSITION 111

Deux droites inégales étant données, retrancher de la plus grande une droite

égale a la plus petite.

Soient 4B, 1 les deux droites inégales données, que AB soit la plus grande,
il faut de la plus grande AB retrancher une droite égale 2 la plus petite .

Au point A plagons une. droite Aa égale & T (prop. 2), et du centre A et de
Yintervalle A2, décrivons le cercle akz (dem. 3).

Puisque le point A est le centre du cercle aEz,

AE est egal 4 AA; mais T est

égal 4 Aa; donc chacune des droites AE, T, est egale a4 la droite Aa; donc Ja

droite AE est égale 4 la droite T.

Donc les deux droites inégales a8, T, etant données, on a retranché de la
plus grande AB une droite AE égale a la plus petite r. Ce qu’il fallait faire.
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IX
PROPOSITIO IV.

Si duo triangula duo latera duobus lateribus
®qualia habeant, utrumque utrique, etangulum
angulo zqualem habeant, ab zqualibus rectis
contentum ; et basim basi ®qualem habebunt, et
triangulum triangulo @quale erit, et reliqui an-
guli reliquis angulis @quales erunt, uterque
utrique,, quos #qualia latera subtendunt.

A

E z

Eoro JYo Tpiywva Ta ABT, AEZ, Tac dVo
®Awpas Ta¢ AB, AT, 7ais dusi wAseals
Tais AE, AZ {rac tyovra, txaTipay txatipa ,
Tay piv AB T AE, Tav & AT TH AZ, xai pwviay
THr {wo BAT ywyig 7§ 0w EAZ fony* Afgw o7
xai Bacic n BT Bdou 7 EL jo toTiv, xai 76
ABT 7Tpiyevor 76 AEZ wpsytive igoy toras, xaiai

\ o
Aosmas ywviar Tais Aoimais yuviaic ieas ioorTeas ,

B T

Sint duo triangula ABT', AEZ, duo latera
AB, AT duobus lateribus AE, AZ zqualia
habentia, utrumque utrique, AB gquidem ipsi
AE, AT vero ipsi AZ, et angulum BAT angulo
EAZ zqualem; dico et basim BI' basi EZ
2qualem esse, et ABT triangnlum AEZ triangulo
zquale fore, et reliquos angulos reliquis angulis
#quales fore utrumque utrique, quos ®qualia

PROPOSITION 1V.

Si deux triangles ont deux cdtés égaux 4 deux cédtés, chacun i chacun, et
si les angles compris par les cdtés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs
~bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cétés

égaux, seront égaux chacun a chacun.

Soient les deux triangles ABr, AEZ; que ces deux triangles aient les deux
'cOtés aB, AT égaux aux deux cétés AE, az, chacun i chacun, le cété AB égal
au cdté aE, et le cdté Ar au coté az, et qu’'ils aient aussi I'angle Bar égal A
Vangle Eaz; je dis que la base Br est égale 4 la base Ez, que le triangle ABT sera
égal au triangle aEZ, ct que les angles restans, soutendus par lcs cotés égaux,
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ixaTipa txat og, 09 d¢ i Jows mAwpai oo~  latera subtendunt , ABT quidem ipsi AEZ, ATB
Teivouesy, # piv Umo ABT 7§ e AEZ, # di umo  vero ipsi AZE.

ATB 7§ 0m$ AZE. '
’ ' A A

E Z B T ] )

Epapuoloutrov ydp ol ABT Tpiyavou ¢wi 70 Congruente enim ABT triangulo AEZ triane
AEZ Tpipavor , xai Tibyuirov ToU uiv A ompueiov  gulo, et posito quidem A puncto super A
171 70 A owpslov, Thg & AB eWbsias t7) Tuy AE, punctum, AB vero rectd super AE; congruet
iQapuions xal 70 B onusior® imi 75 E, S v et B punctum ipsi E, quia est zqualis AB
{owy «yas 7av AB 7§ AE tpapuocaong It The ipsi AE; congruente autem AB ipsi AE, con-
AB imi 7y AE, i@apuéeu xai i AT w8iia im) gruet et AT recta ipsi AZ, quia zqualis est
Tiv AL, 8va 7o feny sivas Thy Omd BAT gwyiay BAT angulus ipsi EAZ; quare et ' punctum
7§ Owd EAZ* Gore xai 75 T emusior imi 70 2  Z puncto comgruet, quia zqualis rursus est AT
owpaelor ipapusons , Jict 5 fowr maAsy sdvas Ty 1psi AZ. Sed quidem et B ipsi E congrucbat;
AT 7§ AL, AAAG piy xai 76 B #7i 70 E ipnp-  quare basis Br basi EZ congruet; si enim
poxss, Gove Bdasg 1 BT imi Raovy Ty EZ igap- quidem B ipsi E congruente, T vero ipsi Z,
poowe” s 7&P 7o iy B ¢mi 70 E quaﬂu'my";, Br basis ipsi EZ non congruat , duz recte
700 & T imi 70 Z, #» BT Pdosg im +av Ez  Spatiumcontinebunt, quod est impossibile, Con~
oix i@appuiavt , Mo eibeias ywpior mapsiovary,  gruet igitur Br' basis ipsi BZ , et zqualis ei
omep ioriv? ddvator, Epapuisu dpa i BT Bdoig erit; quare et totum ABT triangulum toli AEZ

seront égaux chacun & chacun ; Vangle ABr égal a Pangle aEz, et)angle abr égal a
I’angle azE.

Car le triangle ABr étant appliqué sur le triangle aEz, le point A étant posé
sur le point A, et la droite AB sur la droite AE, le point B s’appliquera sur le
point E, parce que AB est égal & AE ; mais AB étant appliqué sur AE, la droite Ar
s’appliquera sur Az, parce que Pangle Bar est égal 4 I'angle Eaz; donc le pointT
s’appliquera sur le point z, parce que AT est égal & AZ ; mais le point B s’applique
sur le point E; donc la base Br s’appliquera sur la basé Ez; car si le point B
s’appliquant sur le point E, et le point T sur le puint z, la base Br ne s’ap-
pliquait pas sur la base Ez, deux droites comprendraient un espace, .ce qui
est impossible (dem. 6); donc la base Br 8’appliquera sur la base Ez , et lui sera




LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 13

A\ \ ~ 4 N \
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\ S \
SoorTas, B uiv om0 ABT 7§ vmo AEL , # Y vwo
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Eay dpa dVo 7pipmra Tas Vo mAwpag Tais
\
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ai ivas mAwpai vmoreivoveir, O'mep idus Nifa,

ITPOTAZIZ +¢.

A ~ 13 A ~ ’
Tay icosxedidy Tpiyavay ai wpos TH Paou
owvias iras aAiAasg tigis xai , wposveCanbeicily
-~ ¥ > -~ £ ¢\ \ » 4 ¥
Tay icor sludy , ai o Ty Pagey pwrias ires
aArTAass ToorTas,

triangulo congruet , et zquale ei erit, et
reliqui anguli reliquis angulis congrueat, et
®quales eis erunt, ABI' quidem ipsi AEZ , ATB
vero ipsi AZE.

Si igitar duo triangula duo latera duobus
lateribus qualia habeant, utrumque utrique,
et angulum angulo @qualem habeant ab &qua-
libus lateribus contentum ; et basim basi
®qualem habebunt, et triangulum triangulo
®quale erit, et reliqui anguli reliquis angulis

‘zquales erunt , uterque utrique , quos zqualia

latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.
PROPOSITIO V.

Isoscelium triangulorum ad basim anguli
2quales inter se sunt; et produclis ®qua-
libus rectis , sub basim anguli 2quales inter se
erunt. :

égale; donc le triangle entier ABr s’appliquera sur le triangle entier Az, et
lui sera égal; et les angles restans s’appliqueront sur les angles restans, et leur
seront égaux , Vangle ABr 4 'angle AEZ, et I'angle ArB a angle azk,

Donc, si deux triangles ont deux cdtés égaux a denx cotés, chacun a chacun,
et si les angles compris par les cdtés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cétés
égaux, seront égaux chacun i chacun. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION V.

Dans les triangles isoscéles, les angles sur la base sont égaux entre eux,
et les cdtés égaux étant prolongés, les angles sous la base seront aussi égaux

entre eux.
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Ecte 7Tpiywvor igosreis To ABT, iony ¥xov
Thy AB wAwpar TH AT whwpg, xai wpoeneCe-
Crncbuay ¢7° s0leias Taic AB, AT s08¢ias ai
BA, TE* AMyw 074 # uitv Uwd ABT ywvia TH Um0
ATB iow.toriv, # 8¢ imo TBA T4 670 BTE,

Eiriglw 9ap imi Tiis BA Tuxdv anusior 75 Z,
xeti apnpiocde amo T usilevos THs AE T tAdo-
sore T AL ion n AH, xai vmelsdyOweouy ai ZT , HB
LIETR

Sit triangulum isosceles ABr, #quale habens
AB latus AT lateri, et producantur in direc-
tum ipsis 'AB, AT rectz BA, TE; dico qui-
dem ABT' angulum ipsi ATB ®qualem esse, I'BA
vero ipsi BI'E.

Sumatur enim in BA quodlibet punctum 2,

.

et auferatur & majore AE minori AZ zqualis
ipsa AH, et jungantur ZT', HB recte.

Emei oby ion teTiv 0 piv AZ 75 AH, % J% AB
Th AT, Vo & ai ZA, AT Jdvsi Taic HA,
AB foas siviy , txaTipa txatipg, xai ywviay
xosvtly mepitxoussy THy Umo ZAH* Bdeig dpa i
ZT Baows Ti HB ion toviv, xai 76 AZT 7piywroy
“v§ AHB Tpiyeve ioy ioras, xai ai Aoiwal
qwvias Tals Aomwals yeviass icas isoyras

¥ \ e
txaTipa txaTipa, V@ dc ai ivas wAwpai vwo-

Quoniam igitur est quidem AZ ipsi AH,
AB vero ipsi AT, duz igitur ZA, AT duabus
HA , AB zquales sunt, wutraque utrique ,
et angulum communcm continent ZAH ; basis
igitur ZI basi HB ®qualis est, et AZT triangulum
AHB triangulo zquale erit, et reliqui anguli
reliquis angulis zquales erunt, uterque utrique,
quos zqualia latera subtendunt, Arz quidem

Soit le triangle isoscéle ABr, ayant le cété aB égal au cété Ar; menons les
droites Ba, TE, dans la direction de AB, Ar (dewm. 2); je dis que Iangle ABr est
égal a l'angle arB, et que l'angle rBa est aussi égal a l'angle BrE.

Car prenons dans BA un point quelconque z, et de la droite AE, plus grande
que Az, retranchons une droite AH égale 4 la plus petite Az, et joignons les
droites zr, HB.

Puisque Az est égal 2 AH, et AB 4 AT, les deux droites za, AT sont égales aux
.deux droites HA, AB, chacune & chacune; mais elles comprennent un angle
commun zAH; donc (4) la base zr est égale 4 la base HB, le triangle Azr sera
égal au riangle aHB, et les angles restans , soutendus par les cotés égaux, seront
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ipsi ABH, AZT vero ipsi AHB. Et quoniam tota
AZ toti AH est zqualis, quarum AB ipsi AT
est @qualis, reliqua igitur BZ relique I'H est
®qualis. Ostensa est autem et ZI' ipsi HB
®qualis ; duz igitur BZ, Zr duabus 'H, HB
®quales sunt , utrague utrique , et angulus BZr
angulo 'HB ®qualis , et basis eorum communis
Br ; et BZI igitur triangulum THB triangulo
®quale erit , et reliqui anguli reliquis angulis
®quales erunt , uterque utrique, quos ®qualia
latera subtendunt ; 2qualis igitar est quidem
ZBT ipsi HI'B, BrZ vero ipsi ’BH. Quoniam
igitur totus ABH angulus toti Ar'Z angulo os-
tensus est zqualis, quorum IBH ipsi BF'Z 2qua-
lis ; reliquus igitur ABT reliquo ATB est qualis,
et est ad basim ABT trianguli ; ostensus est.
autem et ZBr ipsi HI'B wxqualis, et sunt sub
basim ; isoscelium igitur triangulorum , etc.

égaux chacun A chacun; Vangle Arz & 'angle ABH, et angle Azr A Pangle ans,
Et puisque la droite entiére Az est égale a la droite entiére AH, et que AB est
égal a AT, la restante BZ sera égale a la restante rH (not. 5). Mais on a démontré
que zr est égal & HB; donc les deux droites Bz , zr sont égales aux droites TH, HB,
chacune & chacune; mais Vangle Bzr est égal a Vangle ruB, et la droite Br est.
leur base commune; donc le triangle Bzr sera égal au triangle THB, et les angles
restans , soutendus par les céiés égaux , seront égaux chacun i chacun; donc
I'angle zBr est égal & I'angle HIB, et I'angle Brz égal 3 I'angle rBH. Mais on a
démontré que l'angle entier ABH est égal 4 I'angle entier Atz , et ’angle TBH est
égal 4 Vangle Brz; donc Pangle restant ABr est égal 4 Pangle restant ars (not. 3),
et ces angles sont sur la base ; mais on a démontré aussi que I’angle zsr est égal
a langle HIB, et ces angles sont sous la base ; donc, etc.
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NPOTAZIZ ¢

Eav Torpivov ai o juvias fows arrarag
801, xai ai Ome Tac ioas ywviag SmoTsiveca
mAwpai icas arMiAass irorTas,

Eora Tpiywyor 70 ABT, iowy ixov Thy omo
ABT jwyiay TH Um0 ATB jevig: Aiye 674 xal
®Awpa # AB mAupE 7§ AT ' ieTir iom,

Ei 9ap dvicds toriv # AB 75 AT, mia® duri
psilwy toriv. Eore p.u'(avﬁ AB* xaj é@yeﬁa‘ﬂu
amd Tig pailovos Tic AB TH iAdovors T AT fow
» AB, xai imelsydw u AT,

B

Emti oy ion iowiv # AB 75 AT, xosrs d% # BT,
o & ai AB, BT dus Tale AT, TB iews icly,
txaripa ixatipg , xal ywvia n vwd ABT yevig
TH Umo ATB iow)y fon* Baoic n'('pn » AT Baou 7§
AB iow ioviv, xai 70 ABI Tpipwroy 75 ATB?

PROPOSITIO VI.

Si trianguli duo anguli 2quales inter se sunt ,
et 2quales angulos subtendentia latera ®qualia
inter se erunt.

Sit triangulum ABTr @qualem habens ABT an-
gulum ArB angulo ; dico et latus AB lateri AT
esse xquale.

Si enim inzquale est AB ipsi AT, unum
eorum majus est. Sit majus AB, et guferatur
a majore AB minori Al' @qualis 4B, et juy-
gatur AT,

A

r

Quoniam igitur equalis est AB ipsi AT, com-
munis autem BI', duz igitur AB, Br duabus
AT, T'B zquales sunt, utraque utrique, et
angulus ABT angulo APB est aqualis; basis
igitur AT basi AB equalis est, et ABI trian~

PROPOSITION VI

Si deux angles d’un triangle sont égaux entre eux, les cdtés opposés a ces
angles égaux , seront aussi égaux entre eux. '
Soit le triangle ABr, ayant V’angle ABr égal i ’angle ArB; je dis que le c6té B

est égal au coté ar.

Car si le c6té B n’est pas égal au cété ar, l'un d’eux sera plus grand que
Yautre. Soit AB le plus grand; retranchons du plus grand c6té AB la droite aB
égale au plus petit Ar (3), et joignons ar.

Puisque AB est égal 4 AT, et que Br est commun, les deux cétés AB, Br sont
égaux aux deux cotés ar, TB, chacun i chacun; mais langle ABr est égal a
Yangle ATB; donc la base ar est égale i la base aB, et le triangle BT sera égal
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7
gulum ATB triangulo qualc crit, minus minori,
quod est absurdum ; non igitur inxequalis est AB
ipsi AT ; ergo ®qualis. Si igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO VIL

Super eidem rectd, duabus eisdem rectis
aliz dux rectx xqualcs utraque utrique non
constituentur , ad aliud et aliud punctum ad
easdem partes, cosdem terminos habentes quos

primx rectc.

A B

Si enim possibile , super cidem rectd AB
duabus eisdem rectis AI', I'B, alizz duwe recle
AA, AB xquales utraque utrique constituantur
ad aliud et aliud punctum T et A, ad casdem
partes, T', A, et cosdem terminos habentes A,
B; ita ut xqualis sit quidem TA ipsi AA, enm-

dem terminum habens quem illa, punctum A,

au triangle ArB, le plus petit au plus grand, ce qui est absurde ; donc les droites
AB, AT ne sont pas inégales; donc AB est égal 4 ar. Donc, elc.

PROPOSITION .VIL

Sur une méme droite, et 4 deux points différents placés du méme cété, on ne
peut pas construire deux droites égales 4 deux autres droites, chacune a chacune,
et ayant les mémes extrémités que ces deux autres.

Car, si cela est possible, sur une méme droite 4, B, et 4 deux points différents r
et a, placés du méme cdté, construisons les deux droites aa , aB égales a denx
autres droites AT, I8, chacune a chacune, et ayant les mémes extrémités a, B; de
manicre que la droite ra soit ¢gale a la droite aa, et ait la méme extrémité A que

3x
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I'B vero ipsi AB, eumdem terminum habens
quem illa, punctum B; et jungatur TA; (et ipsz
BI', BA producantur ia directum ad E, Z.)

A B

Cuoniam igitur aqualis est AI' ipsi A4,
xqualis est et angulus ATA ipsi AAT ; major
igitur AAT ipso ATE; multo igitur TAZ major
est ipso ATE. Rursus quoniam xqualis est TB
ipsi AB, ®qualis est et angulus FAZ angule ATE.

Ostensus est autem ipso et multo major, quod

‘est impossibile. Non igitur super, etc.

PRQPOSITIO VIIIL

Si duo triangula duo latera duobus latcribus
xqualia habeant, ulrumque utrique , habeant
autcm ct basim basi @qualem ; et angulum an-
gulo @qualem habcbunt, ab mqualibus rectis
contentum,

celle-ci, et que la droite T8 soit ¢gale A la droite AB, et ait ]a méme extrémité B que
celle-ci ; joignons ra, (ct prolongeons Br, Ba vers les points E, z.)

Puisque Ar est égal & aa, 'angle Ara est égal a 'angle aar (5); donc langle
Aar est plus grand que V'angle are; donc 'angle raz est beaucoup plus grand que
I’angle are. De plus, puisque IB est égal 4 aB, ’angle raz est égul a l'angle arE ;
mais on a démontré qu’il est beaucoup plus grand, ce qui est impossible.
Donc, etc.

PROPOSITION VIIL

Si deux triangles ont deux cétés égaux & deux cdtés, chacun i chacun, et s’ils
ont la base égale 4 la base, les angles compris par les cotés égaux scrout égaux.
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" Eete do Tpiywra Ta ABT, AEZ, 7as dYo
TAwpds Tac' AB, AT Taic Juol whAspeis Tait
AE, AZ ieac ixorva , ixatipay txatipg, THY
#iy AB 7§ AE, THv AT TH AL ixiTe % xal
Beouw Ty BT PBdows 7§ EZ irm* Aiyw 971 xal
ywric # um BAT yuvig T4 oms EAL ietiy fom.

A

Sint duo triangula ABT', AEZ, duo latera AB,
AT duobus lateribus AE , AZ #qualia habentia
utrumque uiriquc , AB quidem ipsi AE, AT vero
ipsi AZ; habcat autem et basim Br basi EZ
#zqualem ;. dico et angulum BAT angulo EAZ
esse ®qualem.

A H

B TE

Epappolopsvou y2p 7ol ABT Tpipsirov imi 7o

AEZ 7piyevoy , xai Tibeuivov Tol piv B onusiov,

¢l 70'E omueioy , viig de BT s08tias imi Tav EZ,
t@apuorss xai 70 T onpeiov i 70 2, Jia 7o
7wy sivas Ty BT 7§ EZ* ipapuocdons M vis BT
mi Tav EZ, ipapuioouss xai @i BA, TA im)
Ta¢ EA, AZ. E} yap Bdeig pusv n BT imi Baory
Ty EZ i¢¢ﬂu§ﬂ;, ai & BA, AT 7!7\|upa) el
va¢ EA, AL odx e@uppoloua‘:v, V) mzpa?\—
Aafouﬂr, w¢ ai EH, HZ, wa'raena'ov'mz, H
Tis auTns Wliac, dvoi Taic adbraic Obelaig

4 ’ LY 4
adras dvo edbsias ioas, txavipa ixatipa, mpic

z

Congruente enim ABT trianguloipsi AEZ trian-

gulo, etposito quidem B puncto super E punctum,

BT vero rectd super EZ, congruet et T' punctum
ipsiZ, quia 2qualis est BT ipsi EZ ; congruente
igitur BT ipsi EZ, congruent et BA, TA ipsis
EA, AZ. Si enim basis quidem BT basi EZ con-
gruat, BA, AT vero latera ipsis EA, AZ non
sed situm mutent ut, EH, HZ,
constituentur soper eidem rectd duabus rectis

econgruant,

aliz duz rectz 2quales, utraque utrique,
ad aliud et aliud punctum, ad easdem partes,
eosdem terminos habentes. Non constituuntur

Soient les deux triangles ABT, AEZ, ayant les deux cétés AB, AT égaux aux deux
cités AE , aZ, chacun 4 chacun, le c6té AB égal au coté AE, et le coté Ar égal au
cOté az; qu’ils aient de plus la base Br égale a la base Ez; je dis que Yangle Bar
est égal a Pangle Eaz.

Car le triangle aBr étant appliqué sur le triangle AEZ le point B étant placé sur
le point E, et la droite Br sur la droite Ez, le point r s apphquera sur le point z,
parce que BI‘ est égal 4 Ez; la droite Br s appllquant sur la droite Ez, les drontes
BA, IA §’appliqueront sur les droites Ea, az; car si Ja base Br s appllquant sur
la Lase Ez, les cbiés BA, AT ne &appliquaient pas sur les cdtés AE, az, et
prenaient une autre position, comme EH, HZ, on pourrait construire sar une
méme droite, et 2 deux points différens placés du méme céié, deux droites

[y
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quidem. Nom igitur, congraente BI' kasi E2
basi, nou cengruent et BA, Al laters ipsis
EA, AZ. Comgruent igilur; quare et angulus
BAT angulo BAZ congmuet, et pqualis e erit.
§i igitar due, ete.

PROPOSITIO 1X.

Datum angulum rectilineum bifariam secare.
Sit datus angulus rectilineus BAT ; oportet
igitur ipswmn bifariam secare.

Sumatur enim in AB quodlibet punctum 4,
et auferatur ab AL ipsi AA aqualis AR, et
jungatur AE, et constiluatur supe:r AE trian~
gulo zquilatero AEZ , et jungatur AZ ;

égales & deux autres droites , chacune 4 chacune, et ayant les mémes extrémités
que ces deux autres ; mais elles ne peuventpas étre construites (7); donc la base Br
g’appliquant sur la base Ez , les c6tés BA, AT ne peuvent pas ne point s'appliquer
sur les cdtés Ea , az; donc ils s’appliqueront les uns sur les autres ; donc Yangle
BAT s’applique sur I'angle Eaz ; donc il lui est égal. Donc, etc.

PROPOSITION

IX.

“Partager un angle rectiligne donné en deux parties égales.

Soit BAT un angle rectiligne donné ; il faut le partager en deux parties égales.

Prenons dans la droite AB un point quelconque 4, retranchons de la droite ar
une droite AE égale 4 la droite Aa, joignons 4AE, sur la droite AE, construisons
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D’EUCLIDE. 21
dico BAr' apguluin bifariam secari ab AZ
rectd.

Quoniam enim 2qualis est AA ipsi AE , com-
due AA, AZ duabus
EA, AZ zquales sunt, utraque utrique, et basis
AZ basi E£Z ®qualis est; angulus 1gxtur AAZ
angulo EAZ zqualis est.

munis autem AZ,

Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam
secatur ab AZ rectd. Quod obortcbat facere.

PROPOSITIO X,

Datam rectam terminatam bifariam secare.
Sit data recta terminata AB; oportet igitur
AB rectam termipatam bifariam sccare.

T

A A B
Constituatur super ipsd triangulum- ®quila-
terum ABT, et secelur ACB angulus bifarjam

Sunorare 7 abtic Tpiywroy iebmaswpor
7o ABT, xai Tvrunede » vmo ATB yavie dixa

le triangle équilatéral aEz (1), et joignons AZ; je dis que V'angle BAr est partagé
en deux parties égales par la droite Az.

Puisque Aa est égal i AE, et que la droite Az est commune, les deux droites
AA, AZ seront égales aux deux droites EA, AZ, chacune & chacune; mais la base
az est égale 4 la base Ez; donc I'angle aAz est égal i 'angle Eaz (8).

Donc I'angle rectiligne donné BAT est partagé en deux parties égales par la
droite Az ; ce qu'il fallait faire. .

PROPOSITION X.

Partager une droite donnée et finie en deux parties égales.

Soit donnée une droite finie aB; il faut partager la droite finie AB en deux
parties égales.

Coanstruisons sur ceute droite un trmngle équilatéral ABr (1), et partageons
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ab TA recti; d:co AB rectam bifariam secan
in A puncto.

B

Quoniam enim qualis est AT ipsi I'B, com-
mudis autem I'A, duz AT, TA duabus Br,
FA zquales sunt, utraque utrique, et angulus
ATA angulo BrA mqualis est; basis igitur AA
basi BA ®qualis est.

Ergo data recta terminata AB bifariam se-
catur in puncto A. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X1

" Date rectz, a puncto in el dato, ad rectos
angulos rectam lineam ducere.

Sit quidem data recta AB, datum vero
punctum in ed T'; oportet igitur a I' puncto ipsi
AB rectz ad rectos angulos rectam lineam

ducere.

FPangle ArB en deux parties égales par la droite Ta (9); je dis que la droite 4B est
partagée en deux parties égales au point a.

Car puisque la droite AT est égale 4 la droite T8, et que la droite Ta est commune,
les deux droites AT, ra sont égales aux deux droites Br, ra, chacune 4 chacune;
mais P'angle ATa est égal a angle Bra; donc la base Aa et é"ale 4 la base Ba (4).

Donc la droite donnée et finie AB est partagée en deux parties égales au point a;

ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XI

A une droite donnée, et i un point donné dans cette droite, mener une

ligne droite 4 angles droits.

Soit AB une droite dounée, et r le point donné dans cette droite ; ; il faut du -
point r mener a la droite AB unc ligue droite a angles droits,
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Sumatur in AT quodlibet punctum A, et po-

natur ipsi 'A ®qualis I'E, et conslituatur super

AE triangulo equilatero ZAE, et’ jungatur
zr ; dico datz rectz AB a dato in ed puncto

r, ad rectos angulos rectam lincam ductam

" esse ZrI.

A A

Emsi gap ion ioriv » TA 7 TE, xown J%
NTZ, Vo &% ai AT, TZ dvoi Taic ET, TZ joas
ticly, waripe txaTipa, xai Baci # AZ Baou
TH ZB jow ioic quvia dpa n Omo ATZ pwvig T4
vmo ETZ fon tori, xai sioy is€ic. Ovar J%
swheia t7 swhilay orabsica Tac tps€is yeviac
» 9 ’ Lo > \ L4 ’ -~ »
oag aAAnAais TOIN o opOn txaTepe Ty Jowy
qovidy ioTiv's Spbi dpa ieTiv txaTipa Téy O7o
ATZ, ZIE. .

T# dpae FoBeion eiBeiq 7H AB, awo Tob mpos

> ~ ’ ’ ~~ \ b3 \ Vi
auTh dobitrrog oameiou Tob I, wpos opbas Ywyiag
t00sia ypapspan AxTas® # ZT. Omep 100 wosiicas,

E B

Quoniam enim wmqualis est I'd ipsi 'E, com-
munis vero I'Z, duz sane Ar', I'Z duabus
ET, I'Zxquales suntutraque utrique, et basis AZ
basi ZE @qualis est ; angulus igitur AT'Z angulo
ETZ zqualis cst, et sunt deinceps. Quando au-
tem recta in rectam insistens deinceps angulos
2quales inter se facit , rectus uterque mqua;
lium angulorum est ; rectus igitur est uterque
ipsorum ATZ, Zr'E.

Ergo date rectz AB a dato in el puncto I,
ad rectos angulos recta linea ducta est I'Z. Quod
oportebat facere.

Prenons dans la ligne droite Ar un point quelconque A, faisons Tk égal 4 ra (3),
construisons sur AE le triangle équilatéral zaE, et joignons zr ; je dis que la droite
TZ est menée A angles droits 4 la droite B du point r donné dans cette droite.

Car puisque la droite ra est égale i la droite IE, et que la droite Iz est commune,
les deux droites ar, 1z sont égales aux deux droites Er, 1z, chacune a chacune;
mais la base az est égale a la base zE ; donc V’angle arz est égul aI'angle Erz (8); mais
ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite placée sur une droite fait les
angles de suite égaux entre eux, chacun des angles égaux est droit (déf. 10) ; donc
chacun des angles arz, zrE est droit. .

Donc la ligne droite zr a été menée A angles droits a la droite donnée B du
point r donné dans cette droite.
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PROPOSITIO XIL

Super datam rectam infinitam, & dato puseto .
quod non est in ed, perpendicularens re¢tam
lincam ducere. :

Sit quidem data recta infinita AB, datkim
vero punctum I', quod non est in ed; oportet
igitur super datam rectam infinitam AB, a dato
puncto I', quod non est in ed, perpendicularem
rectam lineam ducere.

'z

A K\\Q—/E B

Eingbe 92p imi T iTepa puepn Tiic AB evbubes
wuxdy omuiov 10 A, xai xivvpe piv 76 T,
- aeripars K THTA, xurdoc yiypadbe 6 EZH,
xa} veruncde # EH il Ny xata 70 O, xai
imilewxBucay ai TH, TO, TE whtias* Atyw
671 4w Ty Sobeiray 00sTay dmespor THY AB, o
100 Sobivror dmusiov o T, 8 pun ko 47 eriis,
x2beroc nxTes # TO,

Sumatur enim ad alteram partem AB rectw
quodlibet punctum A, et centro quidem I,
intervallo autem ', circulus describatur EzZN ,
et secetur EH recta bifariam in @, et jun-
gantur TH, '@, I'E rectz; dico super datam
rectam infinitam AB , a dato puncto I,

quod non est in ed , perpendicularem ductam
esse I'O,

PROPOSITION XIIL

A une droite indéfinie et domnée, et d’un point donné qui n’est pas dans cette
droite, mener une ligne droite perpendiculaire.

Soit AB une droite indéfinie et donnée, et r un point donné qui n’est pas daos
cette droite;; il faut 4 cette droite indéfinie et donnée AB, mener du point donné r
qui n’est pas dans cette droite , une ligne droite perpendiculaire.

Prenons de lautre c61é de la droite AB un point quelconque A , et du centre r

et d’'un intervalle ra, décrivons le cercle Ezx (dem. 3), partageons la dreite EH
en deux parties égales au point @ (10), et joignons TH, Te, TE; je dis qu'a ka droite
indéfinie et donnée 4B, et du point donné r qui n’est pas dans cette droite, on a
mené une perpendiculaire re, '
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TMPOTAZIZ 4.
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a5

Quoniam enim zqualis est HO® ipsi ©E,
communis autem ©r , duz utique ©H, @r
duabus E@ , ©r @quales sunt, utraque utrique,
et basis TH basi I'E est ®qualis; angulus igitur
TFOH angulo EOT est zqualis, et sunt deinceps.
Quando autem recta in rectam insistens,
deinceps angulos @mquales inter se facit ,
rectus uterque zqﬁalinm angulorum est; et
insistens recta perpendicularis appellatur in
quam insistit.

Super datam igitur rectam infinitam AB a date
puncto I' quod non est in ei, perpendicularis
ducta est 9. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIII

Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel
duos rectos , vel duobus rectis ®quales faciet.

Recta enim quedam A8 in rectam A in-
sistens angulos faciat TBA, ABA; dico I'BA,
ABA angulos , vel duos rectos esse, vel duobus
rectis zquales.

Car puisque la droite Ho est égale & la droile ©E, et que la droite er est

commune, les deux droites er, oH sont égales aux deux droites E®, er, cha-
cune 4 chacune ; mais la base TH est égale & la base T (déf. 15); donc Vangle ren
est égal 2 'angle Eor (8); mais ces deux angles sont de suite, et lorsqu'une droite
placée sur une droite fait les angles de suite égaux entre eux, chacun des angles
égaux est droit, et la droite placée au dessus est dite perpendiculaire a celle
sur laquelle elle est placée.

On a donc mené ro perpendiculaire & la droite mdeﬁme AB, du pointdonpg r
placé hors de cette droite. Ce qu'il fallait faire.

PROPOSITION XIIL

Si une droite placée sur une droite fait des angles, elle fera ou deux angles
droits, ou deux angles égaux a'deux droits.

Qu’une droite AB placée sur une droite ra fasse les angles TBA, ABa ; je dis
que les angles rBA, ABA sont ou deux droits, ou égaux 4 deux droits. "
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Ei puty oby icy ¢oTiv » Um0 TBA 7§ 0mo ABA,
Vo opbai sicwv. Ei % ob, iixbe ams 7Tou B
onpeiov T TA wheig® wpos oplac # BE* ai dpa
vmd TBE, EBA Vo opbai tics. Kai tei # Uwo TBE
Jvei Tais vmd TBA, ABE i toTi, koava mpooxsiohe
5 Omd EBA® ai &.’ka v7o TBE, EBA Tpigi Taic
vwo TBA, ABE, EBA foas sicis, Idri, tmi
8 v7d ABA duci Taic umo ABE, EBA ir teTi,

8i igitur quidem ®qualis est 'BA ipsi ABA,
duo recti sunt. Si vero non, ducatur a B ‘puncto
P'A rectz ad rectos ipsa BE; ergo I'BE, EBA duo
recti sunt. Et quoniam I'BE duobus 'BA, ABE
xqualis est, communis addatur EBA ; ergo T'BE,
EBA tribus I'BA, ABE, EBA zquales sunt.
Rursus , quoniam ABA duobus ABE , EBA
xqualis est, communis addatur ABr ; ergo

A

[ £

A B

xo1r) wpooxeisde # Owo ABT* ai dpa’ $md ABA,
ABT 7pios Tais 0w ABE, EBA, ABT-Jras siciv.
Edvixfneay & xal «i $76 TBE, EBA Tpioi Taic
@oTals iows® 7 St T8 adTd ira, xal aAMIA0K
toTiy jza* xal ai ¢w0 TBE, EBA dpa Tal;
U ABA, ABT jras sichy® arrd ai omd TBE,
EBA dvo opbai tics, xai ai c7o ABA, ABT dpa
dueiy opbais ivas vich. Ear® dpa, xai 12 ifs.

ABA, ABT tribus ABE, EBA, ABr ®quales
sunt. Ostensi sunt autem et I'BE, EBA tribus
eisdem ®quales ; que autem eidem zqualia, et
inter se sunt 2qualia ; ergo et I'BE, EBA ipsis
ABA, ABT zquales sunt; sed I'BE , EBA duo recti
sunt; ergo et ABA, ABT duobus rectis zquales
sunt. Si igitur, etc.

Car si 'angle 184 est égal & I'angle aBa, ces deux angles sont droits (déf. 10).
Sinon, du point B conduisons BE 4 angles droits a Ta (11); les deux angles rBE, EBA
seront droits; et puisque 'angle rBE est égal aux deux angles TBA, ABE, si 'on
ajoute l'angle commun EBa, les angles TBE , EBA seront égaux aux trois angles
TBA, ABE, EBA. De plus, puisque Pangle aBa est égal aux deux angles aBE,
EBA, 'si I'on ajoute l'angle commun aBr, les angles ABA, ABT seront égaux aux
trois angles ABE, EBA , ABr. Mais on a démonuré que les angles TBE, EBa leur
sont égaux ; et les grandeurs égales 4 une méme grandeur sont égales entre
elles; donc les angles rBE, EBA sont égaux aux angles ABA , ABr; mais les
angles IBE, EBA sont deux angles droits; donc les angles aBA, ABI sont égaux i
deux droits. Donc, etc.
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PROPOSITIO XIV.

Si ad aliquam rectam, et ad punctum in eé,
duz rectz, non ad easdem partes posite,
deinceps angulos duobus recus xquales faciant,
in directum erunt sibi ipsis recte.

Ad aliquam enim rectam AB, et ad pnnctum
in ed B, dux rectz Br, BA, non ad easdem
partes posite, deinceps angulos ABL, ABA
duobus rectis @quales faciant; dico in du'ec-
tum esse ipsi I'B ipsam BA.

Si enim non est ipsi Br in directum BA, sit
ipsi rd in directum BE.

T

E7el oby wheix n AB ¢m WOy Thy TBE
s@éoTarey, ai dpa Umd ABT , ABE ywvias dusjy
opbaic isas siziys vigi &% xal «i Uwo ABT, ABA

!

A

B
/
B a

Quoniam igitar recta AB super rectam T'BE
insistit, ABI', ABE anguli duobus rectis equa-
les sunt; sunt autem et ABr', ABA duobus

PROPOSITION X1V.

Si 4 une droite, et & un point de cette droite, deux droites, non placées du
méme cdté font les angles de suite égaux a deux droits, ces deux droites seront

dans la méme direction.

Qu’a une droite AB, et & un point B de cette droite, les deux droxtes BT, BA, non
placées du méme céte, fassent les angles de suite ABr, ABa égaux i deux droits;

je dis que Ba est dans la direction de 8.

Car si Ba n’est point dans la direction de Br, que BE soit dans la direction

de 18 (dem. 2).

Puisque la droite AB est placée sur la droite rBE, les angles ABr, ABE sont
égaux i deux droits (13); mais les angles ABr, ABA sont égaux i deux droits
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Juziy 5P94'I; itas* ai dpa v7wo TBA, ABE 7ais
v7o TBA, ABA icas sici. Ko aupiode # umd
TBA* Ao &'paz # umo ABE Aosrii TH umo ABA
soviy iom, 0 \Adoowy TH peilovs, Smep toTiv
ddVvator. Ovx dpa ¢7 ewheias toviv # BE 74 BT,
Ouoiwg I Svifopsy | 071 008 dAAN Tig TANY THS
BA® 47 ewbelas dpa toTiv # TB T4 BA. Ear dpa,
aai 7o 4505, ‘

TIPOTAZIZ #.

\ e 3 ’ A
Eav dVo s0leicts Thprosiy aAAnAag, Tds xaTa

\ 14 s k4 ’ ’
KOpURHY YWYias $TUS aAANARIS TOINTOUTL,

B

Avo yap wBfar ai AB, TA TeuviTwray ar=
AiAag xata T0 E onpelors Alyw 074 ion toTiv #
pdv 075 AET gwvia 7§ Omo AEB, # &\ 7o TEB
%y Umo AEA.

rectis xquales; ergo TBA, ABE ipsis 'BA ,
ABA xquales sunt. Communis auferatur I'BA ;
reliquus igitur ABE reliqno ABA est zqualis ,
minor majori, quod cst impossibile. Non igitur
in directum est BE ipsi Br. Similiter autem

‘ostendemus neque esse aliam quamdam prater

BA; in directum igitar est TB ipsi BA. Si
igitur, etc.

PROPOSITIO XV.

Si duz recte sese secent, ad verticem angulos
zquales inter se facicot.

A N

T

Duz enim recte AB, PA sese secent in B
puacto ; dico zqualem esse quidem AET an-

gulum ipsi AEB, TEB vero ipsi AEA.

donc les angles TBA, ABE sont égaux aux angles 1BA, ABA. Retranchons I'angle
commun TBA , Vangle restant ABE sera égal & l'angle restant ABA, le plus petit au
plus grand ; ce qui est impossible. BE n’est donc pas dans la direction de Br.
Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point d’autre excepté Ba ; donc I
est dans la direction de Ba. Donc, etc.

PROPOSITION XYV.

Si deux droites se coupent mutuellement, elles font les angles au sommet égaux
entre eux.

Que les droites AB, TA se coupent mutuellement au pointE ; je dis que I'angle
AET est égal 4 l'angle AEB, et langle rEB égal a Vangle aEa.
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E7ei 9dp el # AE e¢7 s0beiay Tiv TA
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AEB* ai apa two AEA, AEB qevias duciy opbuic
foas siciv. EdvinBnoay &\ xai ai vwd TEA, AEA
duaiv opbaic iras ai dpa Umo TEA, AEA Talc
U5 AEA, AEB foas sigi. Kown agupicde #
owd AEA, Aumi dpa % vwo TEA Aesmy TH
U6 BEA ion icriv. Opoiws d% SuxOiorras, o7
xa} ai Umd TEB, AEA iows ticiy, Edr dpa o,
xai 7a s&ic ",

TIPOTAZIZ .

Tarroc Tpiytovey psdis Tiy wAtwpdy wposerlan-
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Quonianm eniin recta AE in rectam TA in-
sistit angulos faciens TEA, AEA; ipsi TEA ,
AEA anguli duobus rectis @quales sunt. Rursus,
quoniam recta AE in rectam AB insistit,
angulos faciens AEA, AEB; ipsi AEA, AEB
anguli duobus reclis zquales sunt. Ostensi sunt
autem et TEA, AEA duobus rectis zquales ;
ergo TEA, AEA ipsis AEA, AEB zquales sunt,
Communis auferatur AEA, reliquus igitur TEA
reliquo BEA zqualis est.
tendemus et TEB,

Siniiliter autem os-

AEA esse zquales. Si
igitur duo, etc.

PROPOSITIO XVI.

Omnis trianguli uno laterum producto , exte-
rior angulus utroque interiorum ¢t oppositorum
angulorum major est.

Sit triangulum ABr, et producatur ipsius

unum latus Br ad 4; dico exteriorem angulum

Car puisque la droite AE est placée sur la droite ra, faisant les angles ra,
AEA, les angles TEA, AEA sont ¢gaux a deux droits. De plus, puisque la droite
4k est placée sur la droite AB, faisant les angles AEa, AEB, les angles AFa, .
AEB sont égaux a deux droits. Mais on a démontré que les angles rea, aEa
sont égaux a deux droits; donc les angles TEA, AEA sout égaux aux angles
AEA , oEB. Retranchons I'angle commun AEa ; langle restant rea sera égal i

Yangle restant BEA, On démontrera semblablement que les angles TEB, AEA
sont égaux. Donc, etc.

PROPOSITION XVIL i

Ayant prolongé un cdté d’un triangle quelconque , I'angle extérieur est plus
grand que chacun des angles intérieurs et opposés.

Soit le triangle ABr, prolongeons le céte Br vers 4; je dis que Yangle
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AT A majorem esse utroque interiorum et opposi-
torum TBA, BAT angulorum.

Secetur AT bifariam in E, et juucta BE
producaturin dircctum ad Z, et ponatur ipsi BE
2qualis EZ, ct jungatup 2F, et producatur
AT ad H,

hm s R g e v ey Al ¢

Queniam igitar aqualis est quidem AE ipsi
Er, BE vero ipsi EZ, due AE, EB duabus
TE, EZ wquales sunt ,‘ utraqnc utrique , et an-
gulus AEB angulo ZEr zqualis est, ad verti-
cem enim est; basis igitar AB basi ZT zqualis
est, et ABE triangulum ZET tfiangulo zquale
est, et reliqui angnli reliquis angulis ®quales
sunt, uterque utrique, quos qualia latera
subtendunt ; ®qualis igitur est BAE ipsi ECZ.
Major autem cst EFA ipso ErZ; major est

extérienr Ara est plus grand que chacun des angles intérieurs et opposés
TBA, BAT,

Partageons la droite Ar en deux parties égales en E (10); et ayant jointl:
droite BE, prolongeons-la vers Z, faisons Ez égal & BE {3), joiguons la droite zr, et
prolongeons Ar vers H,

Puisque AE est égal 4 Er, et BE égal 4 £z, les deux droites AE, EB sont égales aux
deux droites TE, Ez, chacune 4 chacune; mais Pangle AEB est égal & 'angle zEr (15),
puisqu’ils sont au sommet; donc la base AB est égale & la base zr (4); le triangle
ABE est égal au triangle zEr, et les angles restans, soutendus par les cétés égaux,
sont égaux chacun a chacun; donc Pangle BAE est égal i langle Erz (not. g );
mais Pangle Era est plus grand que Vangle Erz ; donc 'angle ara est plus grand
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prilwy dpa n U ATA Tiig umd BAE. Opoiwg J¥
Th¢ BT Terunuirng Sixa, Suxbiceras xai # vmd
BIrH, Tourioriy # Umd ATA, pailey xai Tiig
Ym0 ABT, Marric dpa , xai 7a e€ic.

MPOTAZIE .

Harrds Tpiyavov ai o ywrias Vo opbay
tAdovovec sic , WArTy peTaraubariprar,

Este Tpiyawror 70 ABT* 243w 71 7oU ABT
Tpsgeivov ai o yevias dVo opbay tAdevoris sies,
warTy prevarapbaropmal,

igitur ATA ipso BAE. Similiter autem, BI sectd
bifariam, ostendetur et BrH , hoc est ATA,
major et ipso ABI'. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XVIL

Omnis trianguli duo anguli duobus rectis
minores sunt, omnifariam sumpti.

Sit triangulus ABT; dico ABr trianguli duos
angulos duobus rectis mingres ¢sse , omnifariam
sumptos.

A

ExCelxsiodo 9ap 2 BT ¢7i 70 A,

Kai ¢7ei 7piytvov To0 ABT 4270 e0Ts ywria
» Um0 ATA, peilwy 467 Tiig ivroc xa) amevartion,
Tiig Ums ABT. Kosws mpooesicdw # w0 ATB* ai
dfa 4mo ATA, ATB Téy umo ABT, BIA psilovis

B

Producatur enim BT ad A.

Et quoniam trianguli ABI' exterior est an-
gulus ATA, major estinteriore et opposito ABT.
Communis addatur ATB; ergo ATA, ATB ipsis
ABT, Br'A majores sunt. Sed ATA, AT'B duobus

que Vangle BAE. Si on partage le cdté Br en deux parties égales, on démontrera
semblablement que I'angle BrH, c'est-a-dire Ara, est plus grand que l'angle asr,

Donc, etc.

PROPOSITION XVIL

Deux angles d’un triangle quelconque , de quelque maniére qu’ils soient pris ,

sont moindres que deux droits.

Soit le triangle ABr; je dis que deux angles du triangle ABr, de quelque maniére
qu’ils soient pris, sont moindres que deux droits.

Prolongeons Br vers a (dem. 2).

Puisque Pangle ara du triangle ABT est extérieur, il est plus grand que I’angle
intérieur et opposé ABT (16). Ajoutons ’angle commun AT, les angles Ara, a8 seront

[y
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tiew. AAX ai omwd ATA, ATB Vo opals ivas
dciv: ai &'paz Umo ABT, BTA dVo 5;96;' eAdoooves
sigiv. Opoiwg O * Seilopsy , STinai ai Ume BAT,
ATB dVo op0iy ixdsaores eime , xal iTs ai om0

TAD, ABT. Iarvoc dox, xus 7d tig.
[OPOTAZIE ua,

Mayzos TpPwoU 0 peilwy wAtvpd Toy pati-
Lova ywriar vroTeives.,

Ecrw 9ap ' pipwror 70 ABT, peilova ¢ycov iy
AT 7awpar THs AB* Aijw 074 xatd yuwvia 0 vwo
ABT p2ilwy teri The ume BTA,

rectis @quales sunt; ergo ABr, BrA duobus
rectis minores sunt. Similiter autem osten-
demus et BAT, ATB duobus rectis minores
esse , et adhuc ipsos TAB , ABr, Omnis

igitur, etc.
PROPOSITION XVIIL

Omnis trianguli majus latus majorem an-
gulum subtendit.

Sit enim triangulum ABr', majus habens AT
latus ipso AB; dico et angulum ABT majorem
essc ipso BTA.

A

B

Emei ydg peiluy soriv # AT 7iic AB, xviede
v# AB Jon # AD, xai smelexde # BA.

Kai i7mei 7piysvov oG BIA dxris tors guvia
n Umd AAB, meilor ioTi THE ivToc Ral am-
vavrior, Tiig Umd ATB® ien &\ # umd AAB 7§

r

Quoniam enim major est Al ipsA AB, po-
natur ipsi AB xqualis A4, et jungatur BA.

Et quoniam trianguli BrA extcrior est an-
gulus AAB, major estinteriore et opposito AT'B.
ZEqualis autcm AAB ipsi ABA, quia et latus AB

plus grands que les angles ABr, Bra. Mais les angles ATa, ATB sont égaux a deux
droits (13); donc les angles ABr, Bra sont moindres que deux droits. Nous démon-
trerons semblablement que les angles Bar, ATB, et les angles raB, ABT sont moindres
que deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XVIIL

Dans tout triangle, un plus grand cété est opposé 4 un plus grand angle.

Soit le triangle ABr, ayant le cété Ar plus grand que le coté aB; je dis que
Yangle ABr est plus grand que I'angle Bra,

Puisque Ar est plus grand que 4B, faisons Aa égal & 4B (3), et joignons Ba.

Puisque AAB est un angle extérieur du triangle Bar, cet angle est plus grand que
P'angle intérieur et opposé arB (16); mais I’angle AaB est égal al'angle aBa (5), parce



LE PREMIER LIVRE DES
Umo ABA, 7l xa) wAwpe % AB TH AA ievis
ion* peiloy dpa xai # uwo ABA TH¢ umo ATBe
BOAAG dpa i U ABT pusily iori Tis U ATB.
Harros dpa Tpiyivey , xai Td tEns.

NPOTAZIZ 4.

Marric Tpiywrov oms Thy peilora yuviar »
priloy mAsupd umoTsivas,

Eove Tpiywvor 73 ABT , peilove Exor Tay umd
ABT yaviar Tiic Umd BTA* Alyw 071 xai wAwpa
n AT mAwpds viig AB peilwy toriv,

ELEMENTS D’EUCLIDE. 33
ipsi AA est quale; major igitur et ABA ipso
ATB; multo igitur ABT' major est ipso ATB.
Omnis igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XIX.

Omnis trianguli majorem anéu]um majus
latus subtendit. .

Sit triangulum ABr', majorem habens ABr
angulum ipso BrA ; dico et latus AT latere
AB majus esse.

B

A M o v * ~ A
Ei 9ap pn, #7os ien soviv # AT 7§ AB, #
SAdoomr® iom gpevoly oux ioTiv 4 AT TH AB® itn
o ~
y&p &v By xai ywvia % vmo ABT 74 U7d ATB*
¢

# AT 77 AB,
OUds puiy thdgowy $oTiv % AT TH AB® tAdoowy

» 1"} 7 » o L4 » \
oux §oTs die oux dpa iew ioTiv

9ap dv Ay xai pwria # Umo ABT THg ymo ATB.

T

Si enim non ; vel zqualis est AT ipsi AB, vel
minor; 2qualis quidem non est AT ipsi AB,
®2qualis enim esset et angulus ABI ipsi ATB,
Non est autem; non igitur zqualis est AT ipsi
AB. Neque tamen migor est AT ipsi AB; minor
enim esset et angulus ABI ipso ATB; non est

que le c6é aB est €gal au cdté Aa; donc I'angle aBa est plus grand que I’angle ArB;
donc l'angle ABr est beaucoup plus grand que I’angle Are. Donc, etc. .

PROPOSITION XIX.

Dans tout triangle, un plus grand cété soutend un plus grand angle.

Soit le triangle ABr, ayant angle aBr plus grand que Vangle Bra; je dis que
le coté ar est plus grand que le coté as. : '
Car si cela n’est point, Ar est égal 4 aB, ou plus petit. Mais AT n’est pas
égal 4 AB, car alors Vangle ABr serait égal 4 I’angle arB (5) ; mais il ne Iest pas;
donc AT n’est pas égal a AB. Le cdté AT n’est pas plus petit que le coté B, car
abors l'angle ABr serait plus petit que Vangle ATB(18); mais il ne V'est pas; donc le
: 5
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Otx {4 d4* oun dpa tAdoowy toTiv i AT TH¢ AB,

EdvixOn 3t 371 oudl fon covic peilor dpa ioTiy

# AT 7ac AB, Iayroc &'Pa., xai 1d ¢£hic,
NPOTAZIZ x.

Marric Tpsyurov ai Mo mAewpal Tie Ao
psiloric sios, mdvry pararapCarsusvas.

Eore 9dp Tpiywyor 75 ABI* Afye 674 Tol ABT
Tpiyivow ai fo mawpal THs Aosmis pusilovis
tics, wavry meraraubavopsvas, ai uiv BA,
AT 7i¢ BT, ai &% AB, BT 7hs AT, ai J} BT,
TA 7i¢ AB.

B

AuixBe ydp 8 BA imi TO A owueior, xal

xeioho 74 TA ion 0 AA, xai emelelxyOe n AT,
E7ei ouy ion 40Tiv 0 AA T4 AT, ion tori xal

yuvia # Ume AAT TH Uwo ATA s ueilwr dpa 4

autem ; non igitur minor est AT ipsA AB. Os-
tensum est autem neque zqualem esse ; major
igitur est AT ipsi AB. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XX

Omnis trianguli duo latera reliquo majora
sunt, omnifariam sumta.

Sit enim tringulum ABr; dico ABr trian-
guli duo latera reliquo majora esse , omnmi-
fariam sumpta; ipsa quidem BA , AT ipso BT,
ipsa vero AB, BI ipso AIl', et ipsa BI, TA
ipso AB.

A

T

Producatur enim BA ad A punctum, et po-
natur ipsi 'A 2qualis AA, et jungatur AT.

Quoniam igitur #qualis est AA ipsi AT,
2zqualis est et angulus AAT ipsi ATA, major-

cdté At n’est pas plus pelit que le c6té AB. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas
égal ; donc ar est plus grand que aB. Donc, etc.

PROPOSITION XX.

Deux cdtés d’uu triangle quelconque , de quelque maniére qu’ils soient pris,

sont plus grands que le cdté restant.

Soit le triangle aBr; je dis que deux cétés du trxangle ABr , de quclque
maniére qu’ils soient pris , sont plus grands que le cdté restant; les cotés BA, AT
plus grands que Br ; les cotés AB, Br plus grands que Ar, et les cotés Br, ra plus

grands que-AB.

Prolongeons BA vers A, faisons Aa égal ATA, et joignons AT.
Puisque aa est égal 4 Ar, P’angle aar est égal a I'angle ara (5); donc 'angle ara
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u'rro BTA Tiic Um0 AAT* xai 7l 'rprymov soTs
'ro AI‘B, po:(om exov Ty 070 BTA qwriay THg
Umd BAT, omd N mir peilova quviay & peiloy
wAwpa UroTeive, # AB dpa Tig BT tori pusilvr.
Ien % & AA 7§ AT * ueilovec dpa ai BA, AT
w#s BT, Opoing IW Nifopusy 371 2ai ai uiv AB,
BT 7#¢ TA peilovic siours ai 8% BI', TA 7ic AB.
Marrig dpe , xeei 7 ¢Eiis,

NPOTAZIZ =xa.

\ ~ ~ [od
Eay Tpsywrov emi puds Ty mAwpr amd Thy
mreparay Mo sibeias iyros cuaTaliny, ai cuota-
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N r \§ ’ ’
eoves ey iooyTau, psilova d% ywviay mepii&ouos,
’ . ~ ~ ~ ~
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THs BT, amo Ty mepaTwy Tav B, T, fVo edbeias

4r70¢ quresTaTeray ai BA, AT Atyw o7s ai BA,
AT mAwpai ' iy Aosmiy Tob Tpiybvov o TAw-
por Tav BA, AT tAaovores piv iov, usifova &%
ywriay wepityovas, Thy V7o BAT Tiig Gwd BAT,

utique est Bl'Aipso AAT ; et quoniam t:-iangulum
est ATB, majorem habens BI'A angulumipso BAT,
majorem autem angulum majus latus subteadit ;
AB igitur ipsd BT est major; qualis autem AA
ipsi AT’; majores igitur BA, AT ipsd BI. Similiter
autem ostendemus et ipsas quidem AB, BT ipsd
T'A majores esse; ipsas vero BI', T'A'ipsd AB.
Omnis igitur,. etc.

"PROPOSITIO XXIL

Si trianguli super uno laterum a terminis duz
rectz intus constituantur , constructz reliquis
trianguli duobus lateribus minores quidem
erunt, majorem vero angulum continebunt.

Trianguli enim ABT super uno laterum BT,
a terminis B, I', du® recte intus constituantur

" BA, Ar; dico BA, Ar latera reliquis trianguli

duobus lateribus BA , AI' minora quidem
ess¢ , majorem vero angulum continere , ipsum

BAT ipso BAT.

est plus grand que I'angle Aar (not. 9); donc , puisque dans le triangle ars, I'angle
Bra est plus grand que I’angle Bar, et qu’un plus grand c61é soutend un plus grand
angle (19), le c6té a8 est plus grand que le c6té Br ; mais aA est égal & Ar; donc
les cotés BA, Ar sont plus grands que Br. Nous démontrerons semblablement
que les cotés B, Br sont plus grands que TA, et les cotés Br, ra plus grands
que AB. Donc, elc.

PROPOSITION XXI.

Si des extrémités d’un des cotés d’un triangle, on construit intérieurement deux
droites, ces deux droites seront plus petites que les deux cdtés restans du
triangle , mais elles comprendront un plus grand angle. '

Des extrémités B, T du cdté Br du triangle ABr, construisons intérieurement
les deux droites Ba, ar; je dis que les droites BA, ar sont plus petites que
les deux cotés restants BA, AT, et qu'elles comprennent un ang]e Bar plus
grand que l’angle Bar.
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AmnxBw yap # BA imi 70 E.

Kai imel warvic Tprywvou ai o Fheupei s
Aosniic peilovec eier , 7o ABE dpa Tpipaivou ai
dVo mAwpai * ai AB, AE 7i¢ BE ueilovec sisse
xoivn mpooxsiocfe # BI* ai dpa BA, AT Tér BE,
ET ueilovic sios, Tlahsr, imel 700 TEA Tpiptovov
ai o wAwpai ai TE, EA Ti¢ TA meiloric
tics , xoivn wpoousicbe n AB* ai TE,, EB apa iy
TA, AB ueiloves viciv, AAA& Tay BE, ET peiloves
tdeixOnoay ai BA , AT* 7oAM@ dpa ai BA, AT
Tar BA, AT pueilovic sigu.

Producatur enim BA ad E.

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo
majora sunt, ABE trianguli duo latera AB, AB
ipso BE majora sunt. Communis addatur Er;
AT ipsis BE,
Rursus, quoniam IEA trianguli duo latera TE,

ergo BA, El' majores sunt.

EA ipso 'A majora sunt; communis addatur AB;
ergo TE, EB ipsis A, AB majores sunt. Sed
ipsis BE, EI' majores oslense sunt BA, Al';

multo igitur BA, AT ipsis BA, ATl majores sunt.

A

r

B
MMy, t7el wavroc Tpiywrov 1 ixTos yuvia
Tie svEo¢ xeti ameayTiov peilev soric Tou TAE
dpa Tpiywyou n ixTdc Ywvie n omo BAT meilwr
107l The Vo TEA, Atd TabTa Toivuy 3 xai Tob
ABE 'rpuya;vou # ¢x7oc ywvia # vwo TEB ueilwr
t67i THs Ume BAT. AAAa-TH¢ Uwd TEB ,uu(wr
eJ‘uxen # Umd BAT* 7oAAG apec # 7o BAT pei-
Qwy Eori THs umo BAT. Eay apa, xai va e£iig,

Prolongeons Ba vers E.

Rursus , quoniam omnis trianguli exterior
angulus interiore et opposito major est, TAE
trianguli exterior angulus BAT major est ipso
TEA. Propter eadem ufique et ABE trianguli
exterior angulus TEB major est ipso BAT. Sed
ipso TEB major ostensus est BAT'; multo igitur
BAT major est ipso BAT. Si igitur, etc.

Puisque deux cétés d’un triangle quelconque sont p]us grands que le cété res-
tant (20), les deux cétés aB, AE du triangle ABE sont plus grands que le c6té BE;
donc si nous ajoutons la droite commune Br, les droites Ba , At seront plus grandes
que BE, ET. De plus, puisque les deux cétés TE, Ea du triangle TEa sont plus
grands que ra, sinous ajoutons la droite commune 4B, les droites TE, EB seront
plus grandes que ra, aB; mais on a démontré que les droites BA, AT sont plus
grandes que BE, ET'; donc lesdroites Ba, AT sont beaucoup plus grandes que Ba, ar.

De plus, puisqu’un angle extérieur d’un triangle quelconque est plus grand
qu’un des angles intérieurs et opposés (16), Vangle Bar, qui est un angle exté-
rieur du triangle AET, est plus grand que VPangle rEa. Par la méme raison I'angle
TEB, qui est un angle extérieur du triangle ABE, est plus grand que Vangle Bar;
mais il a é1é démontré que I'angle Bar est plus grand que I’angle rEB; donc I'angle
Bar est beaucoup plus grand que I'angle Bar. Douc, etc.



LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’'EUCLIDE. 35

MIPOTAZIT 6.

~ 3 ~ g 3 ¥ \ ~
Ex 7piy wludy , ai siew ioas 7pioi Tal;
beicass eWbriaic’, Tpiywroy suerrcacias i i
Ta¢ Vo Tiic Aesmic ueilovas eivas , wavTy pasTa-
~ B rp
’ A \ \
AapRarousvas, fia To xai wavric Tpiwvov ,
Tas o mAwpac Tie Aoumhe peilovas eveas ,
warTy peraraubavopivag?,
Ecrucay ai ubeivas 7pelc ewbefas ai A, B, T,
> -~ ~
oy ai fo Tic Aoimiic peiloves teTwrar “weyTH
pusTarapulayoperas , ai piv A,BTHsT, ai & A,T
aiic By xai t74 ai B,T 7i¢ A* I & ix 1éy Jowy
Tais A, B, T Tpiywror cuoricactas,

s - ¢ \
Exxsiols 7ic elela n AE, wemepaspern uiy
A \ b \} A ~
xata 70 A, amupos It xava 70 E* xai xeicho T4
A ¥ M ~ \
per Adon n AZ, TH S Bionn ZH, 75 d4 T ion

PROPOSITIO XXII

Ex tribus rectis , qua sunt @quales tribus
datis rectis, triangulum constituere; oportct
autem duas reliquid majores esse, omnifariam
sumptas , quia et omnis trianguli duo latera
reliquo majora sunt, omnifariam sumpta.

Sint datx tres rectz A, B, T, quarum due

reliqud majores sint, omnifariam sumpta, ipse

quidem A, Bipsd T, ipsx vero A, I'ipsi B, et
denique ipsx B, I'ipsi A ; oportet igitur ex rectis
®qualibus ipsis A, B, T triangulum constituere.

Exponatar aliqua recta AE, terminata quidem
ad A, infinita vero ad B; et ponatur ipsi quidem
A equalis AZ, ipsi vero B ®qualis ZH, et ipsi T

PROPOSITION XXII.

Avec trois droites qui sont égales A trois droites données, construire un triangle:
il faut que deux de ces trois droites, de quelque maniére qu’elles soient prises ,
soient plus grande que la troisiéme ; parce que deux cétés d’un triangle, de
quelque maniére qu’ils soient pris , sont plus grands que le troisiéme.

Soient données les trois droites A, B, T, dont deux, de quelque maniére qu’elles
soient prises , soient plus grandes que la troisiéme ; les droites A, B plus grandes
que T; les droites A, T plus grandes que B, et enfin les droites B, T plus grandes
que A ; il faut, avec trois droites égales aux droites A, B, T, construire un triangle.

Soit la droite AE, terminée en 4, et indéfinie en E; faisons la droite Az égale a
la droite A (prop. 3), ladroite zu égale 4 la droite B, et la droite Ho égale i
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# HO* xai xivTpo uiv 76 Z, dlasriuar & ¢
ZA, xUxrog yeypea@bn o AKA* xed waAry, xtrrpee

piv 76 H, Sacripars & 3 16 HO, xixrog

2t7papde 0 KA®, xai emelewxdwoar ai KZ, KH*
Myw oT1 tx Tpiiv Buisy , T@y iowy Tajc A, B,
T, Tpiywroy ouvicraTas * 7o KZH.

o

~

e

T
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®qualis HO ; ¢t centro quidem Z, inter-
vallo vero ZA, circulus describatur AKA; et
rursus, centro quidem H, intervallo vero HO,
circulus describatur KA® , et jungantur KZ,
KH ; dico ex tribus rectis, 2qualibus ipsis A,
B, I', triangulum coustitutum esse KZH.

N
N

P
-
N

A
B

T

Emel o0y 70 Z onpaeiov xivTpoy $0Ti ToU AKA
xUxAcy, ion ¢oTiv # ZA TH ZK* aAAa i ZA TH A
ioviv ion* wai # KZ dpa T4 A eoTiv ion, [y,
t7rei 7O H enpueiov xsvrpoy i67i To0 AKO xuxAov,
irn {oTiv % HO 7§ HK* dAA& # HO 74 T ioriv
ion* xai # KH dpa ¥4 T ioviv ion. Eori &t xai
» ZH 7§ B ion* ai wpeic dpa ebsias ¢i KZ, ZH,
HK, 7pici Taic A, B, T Yoas sisiv.

Ex Tpibiy dpa e0besisy iy KZ, ZH, HK, ai eiowy
icas Tpigi Taic Sobeicasg wbeiaic Taic A, B, T,

\ v ~
'rpu";mvoy suvicraras 7o KZH, O7p iu monoas,

Quoniam igitur Z punctum centrum est AKA
circuli, aqualis est ZA ipsi ZK ; sed ZA ipsi A
est xqualis; et KZ igitur ipsi A est ®qualis.
Rursus, quoniam H punctum centrum est AK®
circuli, @qualis est H® ipsi HK ; sed HO ipsi T
est zqualis; et KH igitur ipsi I est ®qualis. Est
antem ct ZH ipsi B aqualis; tres igitur rectae
KZ, ZH, HK tribus A, B, T aqualcs sunt.

Ex tribus igitur rectis Kz, ZH, HK, que sunt
2qualcs datis rectis A, B, P, triangulum cons-
titum est KZH. Quod oportebat facere.

la droite T; du centre z et de lintervalle za décrivons le cercle aka (dem. 3);
et de plus du centre H et de l'intervalle He décrivous le cercle ake, et joignons
Xz, KH; je dis que le triangle KzH est construit avec trois droites égales aux

droites A, B, T,

L d

Car puisque le point z est le centre du cercle kA , za est égal 4 zk (déf. 15);
mais ZA est égal & A; donc Kz égal a A. De plus, puisque le point H est le centre
du cercle Ak@, HO est égald HK; mais HO est égal A r; donc KH est égal a T,
Mais zH est égal 2 B; donc les trois droites Kz, zH, HK sont égales aux trois

droites A, B, T,

Donc le triangle KzH a été construit avec trois droites Kz, ZH, HK, qui sont
égales aux trois droites données A, B, T. Ce qu'il fallait faire.

*
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" TIPOTAXIZ ).

Mpoc 7 Jobeiow whig, xai v4 wpoc adrh
enpeip , T dobeioy yuvig swbuypapue iy qa-
viar «wluypappuoy oueTacasias,

Eota # piv dbeioe 108eiz # AB, 75°d% mpic
acT enusior 70 A, % N Jobeira yaria ¢000-
Ipappos A umo ATE* &ei O mpoe 75 dobeioy
00eig T AB, xai TP wpos auTi enurip T A,
75 dcbiioy ywvig wWluypapuw 75 vwo ATE jrwy
yaviay swbuypapuor cueTaoRTSas,
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PROPOSITIO XXIII

Ad datam rectam, et ad punctum in ei,
dato angulo rectilinco zqualem angulum recti-
lineum constituere.

Sit quidem data recta AB, in ed vero
punctum A , et datus angulus rectilineus
ATE; oportet igitur ad datam rectam AB, et ad
punctum in e A, dato angulo rectilineo ATE
qualem angulum rectilineum constituere.

r E

Eixgbo 19 watipac T8y TA, TE suxorTe
onueie Ta A, E, xal inelewxdo # AE* xai ix

~ ~ o L4 \
Tpiay «Wbudy , ai siowy icas Tpioi Taic TA, AR,

‘ o 14 A .
TE, ‘I'PI/7UYOV suverTdTw T0 ALH , aoTe itny sivas

Tar iy TA 75 AZ, Tay 4t TE 73 AH, zai i74
Tnv AE 75 ZH.

H B

Sumantur in utrique ipsarum r'A, T'E qualibet
puncta 4, E, ct jungatur ‘AE ; et ex tribus rectis,
qu sunt zquales tribus I'A, AE, T'E, triangulum
constituatur AZH, ita ut zqualis sit 'A quidem
ipsi AZ, ipsa vero I'E ipsi AH, et denique AE
ipsi ZH.

PROPOSITION XXIIL

A une droite donnée, et 4 un point de cette droite, construire un angle recti-

ligne égal 4 un angle rectiligne donné.

Soient donnés la droite AB, et un point A dans cejte droile ; que ArE soit
Pangle rectiligne donné; il faut 4 la droite donnée AB et au point A de cette
droite, construire un angle rectiligne égal 4 I'angle rectiligne donné ark.

Soient pris , dans Pune et I'autre des droites Ta, rE, deux points quelconques
A, E, joignons AE, et avec trois droites égales aux droites Ta, AE, TE, construisons
le triangle AzH ( 22), de maniére que I soit égal & Az, TE égal i aH, et AE égal
azH.,
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Ewel o0y ' dVo ai AT, TE Jvei Tais ZA, AH
Yeas siciy, teaTipa txavipg, xai Bdcic 1 AE
’ ”~ 3 ! o t < A 1
Caces v ZH ion* ywria &pa n vmo ATE qwvig
7§ vmd ZAH ieTiv ion.
\ o - I3 » ’ -~ \ ~
Mpos apa 74 dobuiey «wleig 70 AB, xai 74
1 k] ~ ’ ~ ~ 1 I r
wpos auTh auptin T4 A, TH Jobeiow ywria wbu-
’ - L \ ¥ 7 y ’
ypapue T8 ume ATE ion gervia eBuypappmos
ouvicTaTas » vmo ZAH. O7ep ¢Jdes wostica,

MPOTAZIZ x4,

Ear dVo Tpiywra Tas dvo wAwpas Tais duc
wAewpais ivag T, teavipay txarvipg, Thv %
qwviay Tig ywvias peilova Exn THy O7o Tov fowy
t0lciay mpnxoyé;'nv' xai Ty Caoiy THe Bacewe
prilova (Eu.

Eorw duo Tpijwva & ABT, AEZ, Tac dVo
m\wpa‘:; Tas AB, AT 7ais duei wAwpaic Tais
AE, AZ irag ’e’xov'rat, Exa'n'Pav ;xaﬂ"ngz, THy
piv AB 715 AE, Tav 8 AT 74 AL, jwvia di n
076 BAT ywriac tic vwo EAZ ' ueilwy tore Atyw
¢4 xai Bagis # BT Bacews The EZ psilwy toTiy,
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Quoniam igitur duz Ar, TE duabus ZA,
AR @quales sunt, utraque utrique, et basis
AE basi ZH ®qualis, angulus utique ATE angulo
ZARH est mqualis,

Ad datam igitur rectam AB, et ad punctum
in ed A, dato angulo rectilinco ATE, @qualis
angulus rectilineus constitutus est ZAH, Quod
oportebat facere.

PROPOSITIO XXIV.

Si duo triangula duo latera duobus lateribus
2qualia habeant , utrumque utrique, angulum
autem angulo majorem habeant, qui ab zqua-
libus lateribus continetur ; et basim basi majorem
habebunt.

Sint duo triangula ABr', AEZ, duo latera
AB, AT duobus lateribus AE, AZ mqualia ha-
bentia,, utrumque utrique, AB quidem ipsi AE,
AT vero ipsi AZ, et angulus BAT angulo EAZ
major sit; dico et basim BI basi EZ majorem
esse.

Puisque les deux droites Ar, TE sont égales aux deux droites za, AH, chacune
A chacune, et que la base aE est égale a la base zH, Vangle ATE sera égal 2

Pangle zan (8).

Donc 4 la droite B, et au point A de cette droite, on a construit I'angle rec:
tiligne zaH égal a l'angle rectiligne are. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXIV.

Si deux triangles ont deux cdtés égaux, chacun & chacun, et la base de I'un
plus grande que la base de Vautre, ils auront les angles compris entre les cétés

égaux plus grands 'un que Vautre.

Soient les deux triangles apr, aAEz, ayant les deux cdtés AB, AT égaux aux deux

cOtés AE, 8z, chacun & chacun, le coté aB égal au c6té aE, et le coté ar égal au
co1é az; que Pangle BAT soit plus grand que Vangle Ea?; e dis que la base Br est
plus grande que la base Ez.



LE PREMIER LI1VRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE.

Emnel yap peilr icTiv * 0 6wd BAT qwyvia The
umo EAL yuviag, curseraTe mpoc Th AE sbeig,
xal T4 mpoc duTh} onpusip 76 A, TH Omd BAT
ywria ion n umo EAH® xai xeiobn omoTépg Ty AT,
AZ ion # AH, xai imslevybwoay «i EH, ZH.

‘A

B

Enei oby ien ioviv » piv AB 74 AE, % AT
TH AH, dYo & ai BA, AT Jdusi Taic EA, AH

L] 14 \ ' e € \
Toees eioiy , axaTepe ixaTipg , xath ywvia n o BAT

ywvig T4 umd EAH iow iori* Bdaic dpa n BT

Ciow = EH icriv irn, TlaAw, imei fon toviv
AZ 75 AH, ion te) xad S % Uwo AZH yavia TH vmo
AHZ pueilv dpa % owd AZH, Ti¢ uwd EHZ,
HoAAG dpa ueilwr toTiy 5 G0 EZH Ths um EHZ®
Ka imred Tpipwvéy iors 70 EZH , peilova ixov THY
vmd ELH qwyiay This 6o EHLZ® owd 8% Tiw usilove
yeoviay 8 peilov mAsupe brmoTeivess pusiloy dpa xai ¢
#Aewpd a EH Tig EZ. Iow ¢ n EH 75 BI* ueilor

dpa xai # BT THs EZ. Edv dpa dvo, xai 7d ¢£ils.
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Quoniam enim major est BAT angulus EAZ
angulo, constituatur ad AErectam, et ad punctum
in cd A, ipsi BAT angulo zqualis EAH; et ponatur
alterutri ipsarum AT, AZ zqualis AH, et jun-
gantur EH, ZH.

A

E  z

Quoniam igitur qualis est AB quidem ipsi
AE, AT ipsa vero ipsi AH, duz utique BA, AT
duabus EA, AH ®quales sunt, utraque utrique, )
et angulus BAT angulo EAH amqualis cst; basis
igitur BI basi EH est zqualis. Rursus, quoniam
®qualis est AZ ipsi AH, ®qualis est et AZH angulus
ipsi AHZ ; major igitur AZH ipso EHZ; multo
igitur major est EZH ipso EHZ, Et quoniam trian-
gulum est EZH, majorem habens EZH angulum
ipso BHZ; majorem aulem angulum majus latus.
subtendit ; majus igitur ct latus EH ipso EZ.
ZEquale autem EH ipsi BT'; majus igitur et Bl
ipso EZ. Siigitur duo, etc.

Car puisque I’angle BAr est plus grand que l'angle Eaz, construisons sur la

droite AE, etau point A de cetie droite, unangle EaH égal a ’angle BAT (23); faisons
la droite aH égale & I'une ou i I'autre des droites Ar, az (3), et joignons EH, ZH.
Puisque AB est égal 4 AE, et AT 4 AH, les deux droites BA, AT sont égales aux
deux droites Ea, AH, chacune a chacune ; mais angle BAT est égal a I'angle Ean;
donc la base Br est égule a la base EH (4). De plus, puisque az est égal & aH,
Yangle az est égal al’angle aHz (5); donc I’angle azH est plus grand quel’angle Enz;
donc Yangle EzH est beaucoup plus grand que I’angle EHz ; et puisque EzH est un
triangle , ayant Pangle EzH plus grand que langle EHz, et qu’un plus grand
c6té soutend un plus grand angle (19), le coté EH est plus grand que le coté Ez;

mais EH est égal & Br; donc le coté Br estplus grand que le coté Ez. Donc, eic.
6
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NMPOTAZIE x¢.

Eadr dVo wpiywva Tac do mreupds Tals ' dusi
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Eocre duo mpiywra 7a ABT, AEZ, 7a¢ &Vo
7Awpas Tas AB, AT 7aic Jusi mAwpais Tais
AE, AZ isag ixevva, ixavipay ixatipg, iy
pir AB Ti AE, Tiv d% AT 7§ AZ* Cdoig &4 % BT
Carig 7iis EZ pmeilor i0rer Aty 374 xa) quovia
# uwe BAT yawiag Ths 0o EAZ peiluy iavive

A

B

’ 1 \ Ed » \ ~ )
Ei yap o, #4701 iow toriv avThi, # tAcoowy®
v ~ v \ -~
Ion peveUy oux toTev w Um0 BAT 4 74 Omo EAZ,
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PROPOSITIO XXV.

Si duo trfangula duu latera duobus lateribus
®qualia habcant, utrumque utrique,, basim
autem basi majorem habeant; et angulum angulo
majoram habebunt , qui ab ®qualibus rectis
continetur.

Sint duo triangula ABT, AEZ, duo latera AB,
AT duobus lateribus AE, AZ mqualia habentia,
utrumque utrique, AB quidem ipsi AE, AT

vero ipsi AZ, basis autem BT basi EZ major sit;’

dico et angulum BAT angulo EAZ majorem esse.

T

E z

Si cnim non, vel @qualis est ei, vel minor;
@qualis autem non est BAT ipsi EAZ, zqualis
enim esset et basis BI' basi EZ; non est autem ;

non igitur xqualis est angulus BAI ipsi EAZ.

PROPOSITION XXYV.

Si deux triangles ont deux cétés égaux, chacun a chacun, et la base de I'un
plus grande que la base de l'autre, ils auront les angles compris entre les cotés

égaux plus grands P'un que lautre.

Soient deux triangles ABr, aEz, ayant les deux cétés AB, AT égaux aux deux
cotés aE, az, chacun i chacun, le c6té aB égal au cdté aE, etle coté ar égal au
coté az; que la base BT soit plus’grande que la base Ez ; je dis que I'angle BAT est

plus grand que Iangle Eaz.

Car si cela n’est point, il lui est ¢gal, ou il est plus petit; mais 'angle BAT n’cst
pas égal a I'angle Esz, caralorsla base Br seroit égale 4 la base Ez (4); mais
elle ne I'est point; donc I'angle BAT n’est pas ¢gal 4 I'angle Eaz. Mais Vangle Bar
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BAT 7§ ume EAZ. Ovdt uay iAderwy iotiv 0 omrd
BAT TH¢ umo EAZ 7, ixdovwy yap dv iy ® xel
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Edvix0n &% 574 008" fous pueilwy dpa toviv 4 6o
BAT 9 7iis umo EAZ. Edv dpa 8Vo , xai Ta t£iic,

NIPOTAZIE x¢.

Eav do tpiqywra Tas o ywrias Taic' v
yeviass o ixy , ixavipay ixatipe, xai piay
FAWQAY g wAWPE iy , AT0s * Thy mpos Tl
igais yuviaug , A THY SmoTvivousay Umd piay Ty
icwr quvidve xai Tdg Aoimds wAhwupdc Tais
Aosmais wAswpaic joug ¢Eu , iaTipay ixaTipg,
xati THY Awmny ywviay TH Aawi yevig.

Ecre * Vo 7piywra T4 ABT , AEZ , Tdg¢
No yewizg Td¢ omo ABT, BrA dusi vals vard
AEZ, EZA isas ixorva, txatipay ixatipg, Thy
py vwo ABB T Swo AEZ, 7iv 4% Uwd BTA T
Ume ELA* dxite N xai play mhvply pug
BAWPE owys mpoTepoy , ThY Wpis Tais ivwis
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Neque tamen minor est BAT ipso EAZ, minor
enim esset et basis BT basi EZ ; non est autem ; non
igitar minor est BAT angulus ipso EAZ. Ostensum
est aulem neque ®qualem esse ; major igitur est
BAT ipso EAZ, Siigitur duo, etc.

PROPOSITIO XXVL

Si duo triangula duos angulos duobus angulis
®quales habeant, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri 2quale, vel quod est ad w=quales
angulos, vel quod subtendit unum ®qualium
angulorum ; et reliqua latera reliquis lateribus
@qualia habebunt , utrumque utrique, et reli-
quum angulum reliquo angulo.

Sint duo triangula ABr', AEZ, duos angulos
ABI', BI'A duobus AEZ, EZA 2quales habentia,
utrumque utrique, ABT quidem ipsi AEZ, BTA
vero ipsi EZA, habeant auten et unum latus uni
lateri xquale ; primum , quod est ad =quales
angulos, ipsum BT ipsi EZ; dico et reliqua latera

n’est pas plus petit que I'angle Eaz, car alorsla base Br serait plus petite que la base
EZ (24); mais elle ne I'est point; donc Vangle BAr n’est pas plus petit que I'angle
EAZ. Mais on a démontré qu’il ge lui est pas égal; donc l'angle BAT est plus
grand que P'angle Eaz. Donc, etc.

PROPOSITION XXVI

Si deux triangles ont deux angles égaux, chacun i chacun, et un cété égal &
un cdté, ou celui qui est adjacent aux angles égaux ; ou celui qui est opposé a un
des angles égaux, ils auront les autres cotés égaux, chacun & chacun, et Pangle
restant égal a I’angle restant.

Soient les deux triangles ABr, AEZ, ayant les deux angles ABr, Bra égaux
aux deux angles AEz, Eza, chacun & chacun, Yangle ABr égal 4 l'angle aEz, et
Vangle Bra égal a 'angle Ez4 ; que ces deux triangles aient aussiun cété égal 4 un
coté, et d’abord celui qui est adjacent aux angles égaux, le c6té Br égal au
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7ww'au¢ Ty BT 'r"ii EZ* M"yw HIETY 'ru‘:; Aonra‘;
mAtupds Tals Asmais wAwpais ioag e, ixa-
Tipay sxatipg , THY piv AB 7§ AE, v & AT
TH AL, xeti THY AoiTHY Ywviay TH AosTH pwvig,
Ty o7s BAT 74 umwd EAZ,

Ei 9dp évigog ieTiv n AB 74 AE, piz adTay
peiloy toriv®, Eora peilwy n AB, xai xticle T4
AE ion # BH, xai ¢mewxba » HI.

reliquis lateribus 2qualiahabitura esse, utrumque
utrique, AB quidem ipsi AE, AP vero ipsi
AZ, ct rcliquum angulum reliquo angulo,
BAT ipsi EAZ.

Si enim inrqualis est AB ipsi AE, una earum
major cst. Sit major AB, et ponatur ipsi AE
@qualis BH, et jungalur HI\.

A

B er

P ¢ a
E7ei olv ion to7iv # uiv BH 70 AE, & J% BI
74 EZ, dve & ai BH, BI dusi 7ais AE, EZ ivas
N\ . ’ e ? \ ’ e ¢ A
804y 5 exaTepa txaTepe, xai ywvia W vwo HBT
- .
ywvig 7§ ume AEL ien tovic Bdoig dpe # HT
Race T8 AL ion toTi, xai T0 HBT Tpiywvoy 56
AEZ wpiywve irov toTi T, xai ai Aosmai ywvias
~ ~ 1 ” t'a 6 € 5 4 ¢t W
Tais AosTaic ywviais iges toovTas 8, 0@ dc el icas
\ ¢ ! v w ¢ ¢ \ ’
WAtUpats UTOTHIYOUSIY® 400 apa # v7o HIB ywvia
L3 \
7% ume ALE. AMAa # umo AZE 7# uwd BTA
. ’ » A ~ T \
UmoxuTas ion® xas n uwo BTH doe 74 vao BrA

E ¥4

Quoniam igitur zqualis est BH quidém ipsi
AE , BT vero ipsi EZ, dux utique BH, BT
duabus AR, EZ mquales sunt, utraque utri-
que, ct angulus HBC angulo AEZ ®qualis est;
basis igitur HI Dbasi AZ wmqualis est , et
HBT triangulum AEZ lriangulo ®quale est, et
reliqui anguli reliquis angulis xquales erunt,
quos zqualia latera subtendunt; aqualis igitur
HIB angulus ipsi AZE. Sed AZE ipsi BrA po-
nitur 2qualis; igitur ct BCH ipsi BLA equalis est,

coté Ez; je dis qu’ils auront les autres cdtés égaux aux autres cotés, chacun

a chacun, le c6té aB égal au coié Ak,

le coté Ar égal au coté az, et 'angle

restant égal & I'angle restant, 'angle BAr égal i I'angle Eaz.

Car si le coté AB nest pas égal au c6ié aE, P'un d'eux est plus grand que
Pautre. Soit AB le plus grand ; faisons BH égal & AE (3), et joignous HI.

T'uisque BH est égal 4 AE, et Br égal & Ez, les deux coOtés BH, BT sont égaux
aux deux cOtés AE, EZ, chacun & chacun; mais I'angle HBr est égal & Vangle
aEz ; donc la base Hr est égale & la base az (4); le uiangle HBr est ¢gal au
triangle AEZ, etles angles restants, soutendus par les cotés égaux, seront égaux aux
angles restants; donc I'angle HIB est égal al’angle 4zE; mais V'angle AZE est supposé
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EZ'®, xai xticbw 75 EZ ion % BO, xai t7e-
Gixbo » A8,

Kai $7¢i ion to7iy # puiv BO 7§ EZ, 2 J\ AB
74 AE, Vo &% ai AB, B@ dvoi Tais AE, EZ
isas siaiv, sxavipa ixavipg, ras yories Jrag
mepiixovos® Badsis apa 0 A® Caou TH AL iow
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minor majeri , quod impossibile. Non igitur inz-
qualis est AB ipsi AE ; ®qualis igitur est. Est autem
et BI ipsi EZ ®qualis, du® utique AB, BI' duabus
AE, EZ zquales sunt, utraque utrique, et an-
gulus ABT angulo AEZ est ®qualis; basis igitar
AT basi AZ zqualis est, et reliquus angulus BAL
reliquo angulo EAZ ®qualis est.

Sed et rursus, sint ipsa ®quales augulos latera
subtendentia ®qualia, ut AB ipsi AE; dico
rursus et reliqua latera reliquis lateribus 2qualia
futura csse , AT quidemn ipsi AZ, BT vero ipsi
EZ, et adhuc reliquum angulum BAT reliquo
angulo EAZ axqualem esse.

Si enim inzqualis est Br ipsi EZ, una earum
major cst. Sit major, si possibile est, BT ipsd
EZ , et ponatur ipsi EZ xqualis B®, et jun-
gatur A©.

Et quoniam aqualis est BO quidem ipsi EZ,
AB vero ipsi AE, duz utique AB, B® duabus
AE, EZ mquales sunt, utraque utrique, et an-
gulos @quales continent ; basis igitur A® basi AZ

ézal a langle Bra ; donc Pangle BrH est égal & I'angle Bra, le plus petit au plus
grand ce qui est 1mpossnble ; donc les coiés AB, AE ne sont pas iuc¢gaux ; donc

ils sont égaux. Mais Br est égal 4 Ez ; dohc les dcux cOtés AB,

BT sont egaux

aux deux cdés AE, Ez, chacun 4 chacun; mais I'angle ABT est égal & 'angle aEz;
donc ]a base Ar est égale h la base az (4) y el angle restant BAT est égal a1 anfvle

restant EAZ.

Mais de p]us que les cotés opposés aux angles egaux soient égaux, le coté
AB égal au cOté AE; je dis que les cotés restants seront ¢gaux aux cotés restants,
le coré ar égal au coté az, et le coté BT égal au coié Ez, et que I'angle restant BAT

est égzal 2 Vangle restant Eaz.

Car sile cdté Br n’est pas égal aucoté ez, I'un denx est plus grand que l’aulrc,
que BT soit plus grand que Ez, §’il est possxble ; faisons Be égal aEZ (3), et )oin

goons Ae.

Puisque Bo est égal 2 EZ, et AB égal 4 AE, les deux coés AB, E© sont égaux aux
deux cotés AE, Ez, chacun a chacun; mais ces cotés comprennent des angles
égaux ; donc la base A@ est égule a la base az (4); le triangle AB® est égal au
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a,”lualis est, et triangulum ABO triangulo AEZ
®quale est, et reliqui anguli reliquis angulis
axquales erunt, quos ®qualia latera subtendunt ;
®qualis igitur est BOA angulus ipsi EZA. Sed
EZA ipsi BT A est ®qualis; et BOA igitur ipsi BrA
cst ®#qualis; trianguli igitur AT exterior an-
gulus BOA xqualis estinteriori et opposito BrA,
quod est impossibile. Non igitur inzqualis est

A

B erT

adVvaror. Olx dpa dvicoc soTiv # BT 7§ EZ,
ion dpa, Eovs 8% xal n AB 74 AE fono* 8o M ai
AB, BT Jduoi Taic AE, EL icas tiglv, txavipa
Sxatipg, ek ywviagicas mepiiyoves® daic dpa
# AT Caou T AL ion 4e7i, xai 76 ABT Tpiywyoy
74 AEZ Tprytive ivoy, xai Aormn ' qevie # v
BAT 7§ Aosmy quwvig ¥ umwo EAZ ion ', Edr dpe
do, xai 7a tEiis,

E z

BT ipsi BZ; ®qualis igitur. Est autem et AB ipsi
AE aqualis ; du® igitur AB, Br duabus AE,
EZ ®quales sunt, utraque utriqgc, et angulos
#quales continent ; basis igitur AT Dbasi AZ
#qualis est, et triangulum ABT triangulo AEZ
#quale, et reliquus angulus BAT reliquo angulo
EAZ xqualis. Si igitur duo, cte.

\

triangle AEZ, et les angles restants, opposés aux cétés égaux, seront €gaux aux
angles restants, chacun & chacun ; donc I'angle BeA est égal 4 I'angle Eza ; mais
Pangle Eza est égal al'angle Bra ; donc Vangle BoA est égal 4 Tangle Bra ; donc
Pangle extérieur BoA du triangle Aer est égal & ’angle intérieur et opposé Bra; ce
qui est impossible (16) ; donc les c6tés Br, Ez ne sont pas inégaux ; donc ils sont
égaux. Mais le coté AB est égal au c6té AE ; donc les deux cotés AB, Br sont égaux
aux deux cdtés aE, EZ, chacun i chacun ; mais ces cotés comprennent des angles
égaux ; douc la base ‘AT est égale a la base az (4); le triangle ABr est ¢gal au
atriangle AEz, et l'angle restant Bar égal a l’angle restant Eaz. Donc, etc,
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NPOTAZIE .

Eay o¢ dVo s0leiac swhiia iuminTovea Tac
tradraf gwvias ioac @AAIARIC worf , WapdA-
AnAos EqoyTas eAAAAIc af eleias,

Eic yap 8vo whltiac Tac AB, TA «bile tu- -

wirrouge # EZ, Tas rarral qevias vac Umo
"AEZ , EZA irzg admdais wonitw® Aiye 7
FapdAAaAic ieriv 4 AB Ty TA ',

PROPOSITIO XXVIIL

Si in duas rectas recta incidens alternos an-
gulos mqales inter se faciat, parallcle erunt
inter se recta.

In duas enim rectas AB, T4 recla incidens
EZ, alternos angulos AEZ, EZA zquales inter se
faciat; dico parallelam esse AB ipsi I'd,

L)

T

Ei yap g, sxCadriperas ai AB, TA oup-
mevrras, a7os ¢wi 72 BA ,u.e'p», # iwi Td AT,
ExCeBAna'mer, xats oru,ummc-muv $7i T2 BA
pipn xaza 70 H,

Tpsywrov N Toi EHZ % txvd¢ quvia 3 umwd
AEZ ion ¢07i 75 tv70¢ xai dmwarrior 7§ Owo
EZH*, Smip loTiv adUrarors oox ape ai AB,
TA ixbaMripwras oupmicolyras imli 7d BA

H

Si enim non, productz AB, T'A, convcunient
vel ad BA partes, vel ad AT'; producantur, ct
conveniant ad BA partes in H,

Trianguli igitur EHZ exterior angulus AEZ
@qualis est interiori et opposito EZH, quod est
impossibile ; non igitur AB, T'A productz con-
venient ad BA partes. Similiter autem ostcn-

PROPOSITION XXVIIL .

Si une droite tombant sur deux droites fait les angles alternes égaux entr’ eux,
ces deux droites seront.para]]cles.

Que la droite Ez tombant sur les deux droites AB, ra fasse les angles alternes
AEZ, Eza égaux evtr’eux; je dis que la droite AB est parallcle a la droite ra.

Car si clle ne lui est pas parallcle, les droites AB, TA étant prolongécs se
rencontreront, ou du cété Ba , ou du cdté Ar. Qu’elfes soient prolongées, et qu’elles
se rencontreat du cété BA, au point H.

L’angle extérieur AEz du wiangle EHz est égal a l'angle intérieur et opposé
EZH, ce qui est impossible (16); donc les droites aAB, Ta prolongées du coté Ba
ne se rencontreront point. On démontrera de la méme manicre qu’elles ne se ren-
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detur neque ad AT; qux autem in neutras
partes conveniunt , parallcle sunt; parallela”
igitur est AB ipsi 4. Siigilur in duas, etc.

PROPOSITIO XXVIIL

Si in duas rectas recta incidens exteriorem an-
gulum interiori et opposito et ad easdem partes
aqualem faciat, vel interiores et ad easdem partes
duobus rectis 2quales faciat; parallelz erunt
inter s¢ rectx.

In duas enim rectas AB, TA recta incidens

EZ cxleriorem angulum EHB interiori et oppo-

sito, angule HOA gqualem faciat, vel inte-

T : / A Loen

z/@ | : -

L ! 4 M b M A A} M * 1
Towy mosimw , # Tag tyTos xal €7 T aVTA

~e »
pmépn Tas umo BHO, HOA dusiv opbais icag:
Aéyw 0T mapdAAnAGs ioTiv # AB TH TA.

riorcs et ad easdem partes ipsos BHO, HOA
duobus rectis xquales; dico parallelam esse AB
ipsi TA.

contreront pas non plus du cété AT ; mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun
coté sont paralleles (déf. 35 ); donc la droite AB est paralléle a la droite ra.
Donc, etc. '

PROPOSITION XXVIIL

Si une droite tombant sur deux droites fait Vangle extérieur égal & ’angle
intérieur, oppos¢, et placé du méme c6té, ou bien si elle fait les angles intérieurs
et placés du méme coté égaux a deux droits, ces deux droites seront paralléles.

Que la droite £z tombant sur les droites AB, ra fasse I'angle exiérieur EHB
égal 4 I'angle intérieur Hea, opposé, et placé du méme coté, ou bien les angles
BHO, HeA intérieurs, et placés du méme coté, égaux a deux droits; je dis que la
droite AB est parallele a la droite ra.
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Ewei 9dp ion i77iv # oo EHB 74 vwo HOA,
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BHO , HOA iras tisi, Kowrn apnpicie # smo
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Quoniam enun wxqualis est EHB ipsi HOA ,
sed EHB ipsi AHO ecst aqualis, et AHO igilur
ipsi HOA est zqualis ; et sunt allerni ; parallcla
igitur cst AB ipsi T4,

Rursus , quoniam anguli BHO , HOA duobus
rectis ®quales sunt, sunt autem anguliAH®, BHO
duobus rectis xquales ; ergo AHO®, BHO ipsis
BHO, HOA xqualgs sunt. Communis auferatur
BH®O ; reliquus igitur AH® reliquo HO®A est
@qualis ; et sunt alterni ; parallela igitur est AB
ipsi ra. Si igitur in duas, etc.

PROPOSITIO XXIX.

In parallelas rectas recta incidens,, et alternos
angulos zquales inter se facit, et exteriorem inte-
riori ct opposito et ad casdem partes @qualem ,
ctinteriores et ad casdem parles duobus rectis
@quales.

In parallelas enim rectas AB, T'A recta incidat

EZ; dico camalternos angulos AH®, HOA xquales

Car puisque Pangle EHE est ¢gal & I'angle HOa, et que Vangle EHB est égal a
Yangle ane (15),l'angle AHO cst égal a1 .mnle HOA ; mais ces an"lcs sont ahcmes ;
donc la droite aB est p'uallcle a la droite 1a (27).

De plus, puisque les angles BHO , HOA sont égaux a deux droits, et que les
angles AH®, BHO sont aussi égaux i deux droits (13), les angles ano, BHO seront
égaux aux angles BoH, Hoa, Rewranchons I'angle commun BHO ; Pangle restant AHo
sera égal a Pangle restant Hoa ; mais ces deux angles sont alternes ; donc la droite
AB est parallele a la droite ra. (27). Donc, etc.

) PROPOSITION XXIX.

Une droite qui tombe sur deux droites paralléles, fait les angles alternes égaux
entr’eux, langle extérieur, ¢égal & l'angle intérieur opposé et placé du méme
coté, et les angles intérieurs placés du méme co61é, égaux a deux droits.

Que la droite EZ tombe sur les droites paralléles AB, ra; je dis que cete droite
fait les angles alternes Ane, Hoa égaux entr’eux, Vangle extérieur EHB, égul a

7
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facere , et exteriorem angulum EHB interiori et
opposito et ad easdem partcs HOA zqualem ,
etinteriores ad easdem partes BH©, HOA duobus

< reclis aquales.

E .
H’/ .B

\ Ve A

T )
/

Ei 9ap dwieic ieTav 4 4md AHO 7§ Ui HOA,
pia atTiv peiloy orive Ecre psilov @ 0wl
AHO TH; swo HOAY Kowwn wposxticle 3 o7
BHO* ai dpe 070 AHO, BHO 7av ums BHO,
HOA meifovic siswy. AMAGS af Ume AHO, BHO
ducly Spbais Fras vislyt ai® dpz vwe BHO,
HoA o opbiy irdosoris eiorv. Ai & ax
$Aaaaovwy 4 o 5995? ;nC’aM\é,uwau T &'wupov
ru,um'wrouwv' ai a’:’pd. AB, TA iszA}\é,uevm sic
dmupoy quumesolyTas® o cvumimToves Je, dia
') vmpaz}\m;}\ou; auTas umonsishasr ovx &'Pa

~ ¥ o
&vieds iomiv h oo AHO 7§ umo HOA® ion dpa.

Si enim inzqualis est AH® ipsi HOA , unus
corum major est; sit major AH® ipso HOA. Comn~
munis addatur BHO; ergo AHO, BHO ipsis BHO,
HOA majores sunt. Sed AH®, BHO duobus

. rectis #quales sunt; ct igitur BHO , HOA ducbus

rectis minores sunt. Recte autem a minoribus
quam duobus rectis producta in infinitum con-
currunt. Ipse igitur AB, ra producte.in infi-
nitum concurrent ; non autem concurrunt, quia
parallele ponuntur; non igitur inzqualis est AHO
ipsi HOA ; aqualis igitur.

Pangle Hoa intérieur opposé et placé du méme céié, et les angles BHO, HeA
intérieurs et placés du méme cété, égaux a deux droits.

Car si Vangle AHO n’est pas égal & 'angle Hoa , 'un d’eux est plus grand. Que
Yangle aH® soit plus grand que H®a. Ajoutons I'angle commun BHO, les angles
AH®O, BHO seront plus grands que les angles BHo, HOA ; mais les angles AHO , BHO
sont égaux & deux droits (13); donc les angles BHo, HoA sont moindres que
deux droits. Mais si deux droites sont prolongées a4 linfini du cété ou les
angles intérieurs sont plus petits que deux droits, ces droites se rencontrent
(dem. 5); donc les droites AB, Ta prolongées 2 l'infini se rencontreront. Mais
elles ne se rencontreront pas, puisqu’elles sont paralléles; donc les angles ane,
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AMa n Omd AHO 7§ umd EHB irtiv ion*
xa} # 0w EHB dpa TH U7o HOA ioviv iom.

Kosvn mporwticds # omo BHO® ai apa vmo
EHB, BHO 7Taic v7md BHO, HOA isas siciv.
AMa ai U7s EHB, BHO dvaiv opbaic ivas eisie
xai i vme BHO, HOA dpa dusiyv opbaic ivas
siciv. H dpa tic Tag maparrirovs , xai 7a t£is,

NMPOTAZIZ .

Al Th air Whiig mapdAAndos xal dAAA@IG
vici mapadinios

Eere txaTipe T4y AB, TA 7§ EZ mapai-
2Anhog Atyw 074 xai 4 AB TH TA 07i mapaA-
AnAog.

Epmimrite yap vis abrac whia a HK,

Sed AHO ipsi EHB cst @qualis ; et EHB igitur
ipsi HOA est aqualis.

Communis addatur BHO ; ergo EHB, BHE
ipsis BHO , HOA ®quales sunt. Sed EHB, BHO
duobus rectis ®quales sunt ; et BHO, HOA
igitur duobus rectis @quales sunt. Ergo in
parallelas , etc. )

PROPOSITIO XXX.

Quz eidem rectz parallele sunt, etinter se
sunt parallele.

Sit utraque ipsarum AB, TA ipsi EZ paral-
lela; dico et AB ipsi TA esse parallelam.

Incidat enim in ipsas recta HK.

K} i) elc mapadrndovs Oleias Tdg AB,
EZ s8¢ tumimraxey » HK , ion dpa # ums
AH® 7§ Uwé HOL. MlaAw , tmei s Tag ' wap-

Et quoniam in parallelas rectas AB, EZ recta
incidit HK , ®qualis est AHO ipsi HOZ. Rursus
quoniam in parallclas rectas EZ, I'A recta in-

HeaA ne sont point inégaux ; donc ils sont égaux. Mais I'angle AH® est égal 4
I'angle EHB (15); donc Pangle EHB est égal 4 Pangle Hea.

Ajoutons I'angle commun BH®, les angles EHB, BHO scront égaux aux angles
BHO , HOA ; mais les angles EHB, BHO sont égaux 2 deux droits (15) ; donc les
angles BHe, HOA sont égaux a deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXX,

Les droites paralléles 4 une méme droite sont parali¢les entr’elles.
Que chacune des droites AB, Ta soit paralléle & Ez ; je dis que 4B est parallélearz.
Que la droite HK tombe sur les droites AB, TA.
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aAAnAcus® eoBifac T2s EZ, TA «wlefa eu-
wigrweey # HK , isn éoriv # vwd HOL T4 070
HKA. EfviyBn d% xai % vme AHK 74 vwo HOL
Ven.Kati 0 00 AHK dpae TH o HKA ¢oTiv icn* xa)
101y ivarraf. TlapaArnios dpa toriv # AB 74 TA,

Ai dpa i avTii ewIsia’, xal Ta (Eic.
MPOTAZIZ Ad.

At 700 obevroc onpeiov ', T SeBiirn S0ein
~ ’ YA \ 3 ~
wapdAinAoy evdeiay 3 pappiy ajayiiv.
Eote 76 miv dobiy onuelor o A, &%
dobeira e08eia # BI* 87 M, d4a 700 A owpmeiou,
TH BT eleiq maparrndror eBeiar gpammiy

ayaysive

cidit HK , xqualis cst HOZ ipsi HKA, Ostensus
est autem et AHK ipsi HOZ mqu'nlis ; AHK igitur
ipsi HKA est aqualis; et sunt alterni. Paral-
lela igitur est AB ipsi TA. Qua igitur eidem
rectx, étc.

PROPOSITIO XXXI.

- Per datum punctom , date rectz parallclam
rectam lineam ducere. - ' ' .

Sit quidem datum punctum A, data vero
recta B ; oporlet igitur, per A punctum, ipsi

BT rectx parallelam rectam lineam ducerc.

B A r

Eirdglw 7} Tic Bl wuxdy onuelor 76 A, Sumatur in BT quodlibet punctum A, et jun-

xai imsixBo # AA® xal ounerdTe wpis TH AA  gatur AA ; et constituatur ad AA rectam , etad

Puisque la droite HK tombe sur les droites paralltles 4B, Ez, l'angle AH® est
égal a l'angle Hez (27). De plus, puisque la droite HK tombe sur les droites paral-
l¢les Ez,Ta, Vangle HOZ est égal 4 V'angle HKA (28). Mais on a démontré que 'angle
AHK est égal & Vangle Hoz ; donc Pangle AHK est égal a I'angle HKa ; mais ces
angles sont alternes; donc AB est parallele 4 ra (29). Donc, etc.

"PROPOSITION XXXL

~ Par un point donné, conduire une ligne droite parallele & une droite donnée.
Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut par le point A conduire
une ligne droite parall¢le a la droite sr.
Prenons sur la droite Br un point quelconque 4, et joignons AA ; construisons
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wheig , xal 76 wplc aldvy owucio 76 A, TH
Uo AAT gavig ion & omd AAE® xai éxCibAdrde
) ewheiag vic EA ¢08:0a  AZ.

Kai imed ¢l Vo eS0tiae Tac BT, EZ «0fele
tumizrovra® 4 AA Tag irarral javiag Tae Umo
EAA , AAT Joag dr2idhais wemoinie , waFéAAnAq;
dpx ¢sviy # EZ 74 BT, _

Asa 7ot JobivTos dpa gupeiov ToT A, T Jo-
Beion eleig 7 BT mapdAdniros sl8ile pauun

haras 4 EAZ® Saep (0 woricals
NMPOTAZIZ »8.

\ 14 ~ -~ ~
MavTes TpIpwyoy puds Ty FAUPLY Bpocex-
’ €« 2 1 ! A} ~ ’ A N

Conbeiong 3 n exTos Swria dvar Taic ivTog nal
L4 1 3/ L4 ’ A £ 3 A ~ »
amwartiov ion eaTis 12l ai 9705 ToU Tpiywyey

~ ’ Ay LY s 7
Tpeis yavias dueiy cpbals izas eicive

A

punclum in ed A, angulo AAT wqualis angulus
AAE, et producaturin directum ipsi EA recta AZ.

Et quoniam in duas rectas BT, EZ recta in-
cidens AA alternos angulos EAA , AAT xgualces
inter se facit, parallela cst EZ ipsi BL.

Per dalum igitur punctum A , datx recle BU
parallela recta linea ducta est EAZ. Quod opor-
tebat facere.

PROPOSITIO XXXIIL

Omnis trianguli uno latere producto , ex-
terior angulus duobus interioribus ¢t oppositis
xqualis est; et interiores trianguli tres auglﬂi
duobus rectis zquales sunt,

/

E

B

EoTe Tpiywror 75 ABT, xai mposexCeCancde
duTob mie mAwpa # BT i7i 70 A* Adyw 874

sur la droite 2A, et au point A de cette droite, angle AAE égal a angle aar (23),

T A

Sit triangulus ABL, et producatur ipsius
unum latus BT in A ; dico exteriorem angulum

et prolongeons la droite az dans la direction de EA.
Puisque la droite Aa, tombant sur les deux droites BT, Ez, fait les.angles
alternes EAs , AAT égaux entr’eux, la droite Ez est paralléle a droite br (a7).
Donc la ligne droite Eaz a éié menée, par le poiut donné A, parall¢le i Ja droite

donnée Br; ce qu’il fallait faire.
iceq

PROPOSITION XXXIL

Ayant prolongé un c6té d’un triangle quelconque, l'angle extérieur est égal
aux deux angles intéricurs et opposés; et les trois angles intérieurs du triangle

sont égaux a deux droits.

Soit le triangle aBr; et prolongeons le cété Br en a; je dis que I'angle exté-
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ATA zqualem esse duobus interioribus et op-
positis TAB, ABT, et interiores trianguli tres
angulos AB[, Br'A, T'AB duabus rectis ®quales
csse.

Ducatur enim , per T puncium, ipsi AB rectz
paralicla T'E,

Y . [ ] ¢ ~
Kai ¢7ei 7apaAAnAcs eoriv » AB T TE , xet)
¢
V¢ adTas umirTexy # AT, al erarraf ywrias
'
ai umo BAT, ATE icas aArdAass sici, Ilany,
’ ’ > L4 ~
e wapaAinAos toTiy 0 AB 74 TE, xai ¢lg
T 2 ’ ' o~ < ¢« \ ’
AUTAS EUTETTWRLY t00ela n BA® » txtoc Yyuria
[ \ L4 3 \ ~ 3 A \ ’ ~
# w0 ETA iom 071 TH V705 xai ameyavtiov T
A\ L 1 ~
s ABT* Edvix0n d¥ xai # umo ATE 7§ Uwo BAT
’ o \ H] \
ion* GAn dpa # Um0 ATA exTos* ywvia icy ior
~ \ \ ~
vl Taic tvTos xai ATV TioY Tais v7wo BAT,
ABT.
e\
Kosra wpoa'xn'rﬂw % uwo ATB* ai a't'pa v7re

ATA , ATB 7pisi Tals umo ABT, BTA, TAB jras

T a

Et quoniam parallela est AB ipsi TE, et in
ipsas incidit AT, alterni anguli BAr, ATE
axquales inter se sunt. Rursus, quoniam paral-
lcla est AB ipsi PE, et in ipsas incidit recta BA,
exterior angulus ECA zqualis est interiori et
opposito ABI'. Ostensus autem est et ATE ipsi
BAT xquahs ; totus igitur ATA exterior angulus
®qualis est duobus juterioribus et oppositis BAT,
ABL,

Communis addatur ATlB; ergo ATA, AI'B -
tribus ABT, BTA , TAB ®quales sunt. Sed Ara,

rieur Ara est égal aux angles intérieurs et opposés TAB, ABr; et que les trois
angles intéricurs ABr, Bra, raB sont égaux a deux droits.

Menons, par le point T, la droite TE paralléle & aB (31).

Puisque AB est paralléle 4 rE, et que Ar tombe sur ces droites, les angles

alternes BAT , ATE sont égaux entr’eux (29). De plus, puisque la droite AB est
parall¢le a la droite TE, et que la droite Ba tombe sur ces droites, I'angle exté-
rieur ETA est égal a I'angle intérieur et opposé aBr. Mais on a démontré que
Pangle ATE est égal 4 I'angle Bar; donc langle extérieur Ara est égal aux ‘deux
angles intérieurs et opposés BAT, ABT. -

Ajoutons Vangle commun ATB; les angles Ara, ATB scront égaux aux trois
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sicive AAN ai Um0 ATA, ATB Juaiv ¢pfaic ioas
tici* xai ai Omwd ATB, TBA, TAB dpa Jduciy
? ~ » L4 \ » ’ Y
opbaic ioas sici. Tavros dpa Tpiywyov , xai
ITTR

MPOTAZIZ 2y,

[3 W \ ’ LY \ L
Al Teg (00¢ Tt kas TapaArirous ¢Ti Tat auTa
’ b ’ A ~ . \ ? \ v
pepn emilsuyruovoas ewleieas, xal avtai icas
Ts xal wapaAAniof siciv.
» \ ’

Estacay scar Ts xetd mapaiinios ai AB,TA,
N ’ >\ LAY \ 3\ ’
xati emIQIUTEORY AUTLS €T Td AUTL MiEn

3 ’ L3
evBeias ai AT, BA* Aty 074 xad @i AT, BA

Ay ’
fos 74 * zal wapaAindei siciv.

E=elydw 9dp * # BT.

Kai {76} mapdAAaris toTiv #-AB T4 TA ; xai
tis avTdc qumimTaxsy # BT, ai tvarraf ywvias
al Umwo ABT, BrA {oas aArdAaic sici. Kai émel

ATB duobus rectis xquales sunt ; ¢t ATB, T'BA,
TAB igitur duobus rectis ®quales sunt. Omuis

igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XXXIIL

Quzx et ®quales et parallelas ad ecasdem partes
conjungunt rectz , et ips2 ®quales et parallele

sunt.

Sint et ®quales et parallel: AB, TA, et con-
jungaut ipsas ad easdem partes rectxe AL, BA;

dico ct AT, BA et zquales et parallelas esse.

Jungatur enim BT.

Et quoniam p;rallela est AB ipsi TA, et in
ipsas incidit. BI, alterni anguli ABI', Bra
wquales inter se sunt. Et quoniam ®qualis est AB

angles ABT, BTA, T'aB. Mais les angles ara, ArB sont égaux & deux droits (13) ; donc
les angles ATB, TBA, T'AB sont égaux a deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXXIIL

Les droites qui joignent, des mémes cdtés, des droiles égales et paralléles, sont

elles-mémes égales et paralléles.

Soient 4B, ra deux droites égales et paralleles; que les droites ar, Ba les joi-
gnent des mémes cOtés ; je dis que les droites AT, Ba sont égales et paralléles.

_ Joignons Br.

Puisque AB est parallele a Ta, et que Br tombe sur ces droites, les angles
alternes ABrT , Bra sont égaux entr’eux (29). De plus, puisque 4B est égale ara, et que
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) AY € ~ Al A\ € ’ Al

irn ioviv # AB TH TA, xovn ¢ a BT, duo da

\ ~ M \
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Teivougiy® fon dpz B UTo ATB pwvix TH 070
TBA. Kai twei ¢is dvo ewdelac Tac AT, BA
elela suminToura # BT Tag étvarraf gwriag
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mapaAares dpa ioriv # AT 74 BA. Edeixfn d%
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auTyH Ras ion, As dpl TaG 4725 5 R T £5HS.

IIPOTAZIZE Ad.
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Tay TapaAANIO) fa iy YEpsOV b aTevey=
’ ’ N\ ’ 3 ) ’ » N\
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ipsi I'A, communis autem BT ; duxigitur AB, Br
duabus TA, BI' zquales sunt, et angulus ABT
angulo B mqualis. Basis igitur AT basi BA est
xqualis, et ABC triangulum BTA ftriangulo
equale est; ct reliqui aunguli reliquis angulis
axquales ernnt ulerque ulrique, quos xqualia

latera subtendunt ; xqualis est igitur ATB an-

A

T

gulus ipsi TBA. Et quoniam in duas rectas AT,
BA recla incidens BT, alternos angulos ArB,
IBA wquales inter sc fucit, parallcla est AT ipsi
BA. Ostensa estautem ipsi ct aqualis; qua igitur
xquales, cic.

PROPOSITIO XXXIV.

Parallelogrammorum spatiorum et opposita
latera et anguli xequaliainter se sunt, et diancter

ca bifariam sccat.

la droite BT est commune, les deux droites aB, BT sont égales aux deux droites
ra, Br; mais Pangle ABT est égal a I'angle Bra ; donc la base ar est égale 4 la base
Ba, le triangle ABT est ¢gal au triangle Bra, et les angles restans, opposés a des
colés ¢gaux, seront égaux , chacun & chacun (4); donc l'angle ArB est égal 2 I'angle
rea. Mais la droite Br tombant sur les deux droites ar, Ba fait les angles alternes
ATB, TBA ¢égaux entr’eux ; donc la droite Ar cst parallcle 4 la droite Ba (27).
Mais on a démontré qu’elle lui est égale; donc, ctc.

PROPOSITION XXXIYV.

‘Les cdtés et les angles opposés des parallélograrmmes sont égaux entr’cux, et
la diagonale les partage en deux partics égales.
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Sit parallclogrammum spatium ATAB, dia-
meter autem ipsius BI ; dico ATAB parallelo-
grammi opposita et latera ct angulos zqualia
inter se esse, et Bl diametrum illud bifariam

§€care.

A

T

Quoniam enim parallela est AB ipsi TA, et
in ipsas incidit recta Br, alterni anguli ABT,
BrA, =zquales inter se sunt. Rursus, quoniam
parallcla est AT ipsi BA, et in ipsas incidit BT,
alterni anguli AT'B, [BA xquales inter se sunt.
Duo igitur triangula sunt ABI', Br4, duos an-
gulos ABT, BrA duobus angulis BrA, TIBA
aquales hubentia, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri ®quale, quod est ad mquales
angulos, commune ulrique Br'; et reliqua igitur
reliquis lateribus @qualia habebunt, utrumyue
utrique , et reliquum angulum reliquo angulo ;

®quale igitur est AB quidem latus ipsi I'A,

Soit le parallélogramme 4Aras, et que Br soit sa diagonale ; je dis que les cdtés
et les angles opposés du parallélogrumme AraB sont égaux entr’eux, ct que la
diagonale Br le partage en deux parties égales.

Car puisque AB est parallile & T, et que la droite Br tombe sur ces droites,
les angles alicrnes ABr, Bra sont ¢gaux entr’eux (29). De plus, puisque AT est
parallcle i Ba, et que Br tombe sur ces droites, les angles alternes ATB, IBA sont”
égaux cntr’eux; donc les deux triangles Aer, Bra ont les deux angles ABT, BrA
égaux aux deux angles Bra, rsa, chacun a chacun, et un c6té ¢galaun c6té, savoir,
le c61é commun Br, qui est adiacent aux angles ¢gaux; ils aurout donc Jes autres
cOtés égaux aux autres cotés, chacun i chacun (:6), etVungle restant ¢gala I'angle
restant ; donc le cOLE AB est ¢gal an coté Ta, le coié Ar égal au coté Ba, et Pangle

8
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iondfa 0 piv AB 'erupa‘c T TA, y &t AT 75 BA,
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tdinn &% xai # U BAT 7§ Um0 TAB iene

Tav dpa mapadAnicypappny yopiwy ai dow-
carTiov wArvpai Te xal ywvias ioes arrdAaig
siciv. '

B

a

Ay &5 Tri xal » Jidperpos adra Hya
Tipver, Emel ydp iow 07iv # AB TH TA, xowvh
dt n BT, Vo & ai AB, BT duei vaic AT, TB
icas sicly, exaTipa txaTipa, xal jwvia # O
ABT ywvie 7i Uo BTA ion tori* xai Beicigdpx s
AT Baces 7ii BA ion ¢ori0+ xai w5 ABT a'ipa 'rpl'-
ywvov 76 BAT Tpipuve irov icTiv.,

H dpa BT Siaperpos iy Tipver 70 ATAB
mapadAnAcypapper, Omep i deifau. )

AL vero ipsi BA, et adhuc mqualis est BAT
angulus ipsi BAT. Et quoniam ®qualis est quidem
ABT angulus ipsi B[4, et TBA ipsi ATB; totus
igitur ABA toli ATA cst xqualis; ostensus est
aulcm et BAT ipsi TAB zqualis;

Ergo parallelogrammorum spatiorum oppo-

sita el latera et anguli xqualia inter se sunt.

A

T

Dico et diamectrum ipsa bifariam secare.
Quoniam enim zqualis ¢st AB ipsi TA, com-
munis aulem BT, du igitur AB, B duabus AT,
I'B xquales sunt, utraque utrique, et angulus
AT anguio BFA zqualis est; et basis igitur AT
ipsi BA ®qualis est; et igitar triangulum ABT
trizngulo BAT @quale est;

Ergo BC diamcter bifariam secet ATAB paral-

Iclogrammum. Quod oportebat ostendere.

BAT égal A I'angle Bar. Puisque P’angle ABr est égal 4 I'angle tra, et I’angle rea
égal a 'angle Ars, I’angle total ABa cst égal  Pangle total ara. Mais on a démontré -

que langle BAT est égal & Pangle raB;

Donc les cotés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux

entr’eux.

Je dis de plus que la diagonale partage les parallélogrammes en deux parties
égales. Car puisque AB est égal 4 Ta, et que la droite Br est commune, les deux
droites AB, Br sont égales aux droites ar, T8, chacune 4 chacune; mais 'angle

ABT est ¢gal a4 Vangle Bra; donc la basc Ar est égale &

triangle ABr égal au triangle Bar,

la base Ba (4), et le

Donc la diagonale 3r partage le parallélogramme ATaB en deux parties égales;

ce qu’il fallait démontrer.
q



LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

IIPOTAZIZ A¢.

f o

Ta maparAnAdypappa , Td ¢ THE albTHe
Bioews ovra xai v Tals avTais TapaAAnAols,
» » ’ 3 ’

ST A AANAOIS ETTIY,

Eocte mapadAnAdypapma Ta ABTA , EBTZ
t7i THe avTig Bacews dvra’ The Bl xal iy Taic
avTals mapadiross Taic AL, BI* Adpw o7
izov to7i To ABTA 76 EBIZ?.

59

PROPOSITIO XXXY.

Parallelogramma , super eddem basi consti-
tuta et in eisdem parallelis, zqualia inter se
sunt.

Sint parallclogramma ABrA, EBrz super
eddem basi BT constituta ct in eisdem parallelis

4Z, Br; dico ®quale csse ABI'A ipsi EBI'Z.

E z

E7ei 74‘9 wapa}\AnAo"ypa,uyév ¢0T1 T ABTA,
i toTiv # AA TH B3, At Td avTa & xal #
EZ 74 BT to7iv ion i* wore xai # AA T EL3oTiv
ien S xai xowin 5 AE* 3An dpe # AE iAy TH AZ
teviv ion. Eors &% xai # AB 7§ AT fon* do &4
_ai EA, AB dvai Tais ZA, AT ioas ticiv, ¢xa-

’ * ’ \ 7 € e \ / -~
Trpa sRATipd, xats Jwvia # vmo ZAT Qevig TH

g

B r

Quoniam enim parallelogrammum est ABrA,
®qualis est AA ipsi BT, Proptcrcadem, et EZ ipsi
BT est eequalis. Quare et AA ipsi EZ est xqualis;
ct communis AE; tota igilur AE toti AZ est
aqualis. Est autem et AB ipsi AT xqualis; due
igitar EA, AB duabus ZA, AT zquales sunt
utraque utrique , et angulus ZAr' angulo EAB

PROPOSITION XXXY.

Les parallelogrammes » contruits sur la méme base et entre les mémes paral-
léles, sont égaux entr’eux.

Que les parallélogrammes ABra, EBTZ soient construits sur Ja méme base Br,
et entre les mémes paralitles Az, Br; je dis que le parallélogramme arra est
égal au parallélogramme EBrz.

Car puisque ABra est un parallélogramme, Aa est e"al a Br (33); par la méme
raison, Ez est égale 4 Br; donc Aa est égal 4 Ez; mais la droite AE est commune;
donc la droite totale AE est égale & la droite totale az (not. 2); mais AB est égal
a ar (34); donc les deux droites EA, AB sont ¢gales aux deux droites za, ar,
chacunc 4 chacune ; mais I’an"le extérieur zar est égal 2 Pangle intérieur
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est xqualis, exlerior interiori ; basis igitur EB
basi ZI' 2qualis est, et EAB triangulum ipsi AT'Z
triangulo @quale erit. Commune gugsratur AHE;
reliquum igitur ABHA trapezium reliquo EHTZ
trapezio est xquale. Commune addatur HBI
trx:augulum; totumn igilur ABTA parallclogram=
mum toti EBCZ parallelogrammo aquale est.
Ergo parallelogramma, elc.

PROPOSITION XXXVI

Parallclogramma, super xqualibus basibus
constituta et in cisdem parallelis , @qualia
inter se sunt. . A

Sint parallelogramma ABrA, EZHO super
zqualibus basibus conslituta Br', ZH, et in
eisdem parallclis 4@, BH; dico mquale esse
ABrA parallclogrammum ipsi EZH@.

Jungantur enim BE, IO.

EAB (29); donc la base EB est égale i la base zr (4); donc le triangle EaB
sera égal' au wiangle arz. Retranchons la partie commune aH:; le trapeze
restant ABHA sera égal au trapcze restant EHTZ (not. 3); ajoutons le triangle
commun HBT, le parallclogramme total ABra sera égal au parallélogramme
total Erz. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVIL

Les parallélogrammes, construits sur des bases ¢gales et entreles mémes paral-
leles, sont égaux entr’eux.

Que les parallélogrammes ABra, EzHo soient construits sur des bases égales -
BT, ZH, et entre les mémes parallcles a0, 31 ; je dis que le parallélogramme
ABTA est ¢gal au parallélogramme EzHo.

Joignons BE, rO.
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Et quoniam @®qualis est BT ipsi ZH, et 'ZH
ipsi E© est mqualis; et Br igilur ipsi EQ
est zqualis. Sunt autem et parallele, et jun-
gunt ipsas ipsz BE, T®, qux autem zquales
ct parallelas ad easdem partes conjungunt,
xquales et parallele sunt; et EB, TO igitur

et zqualces sunt et parallcle. Parallclograinmum

E o

B r 1

\ \ AW ”'
t07i To EBTO, xai to11v igov 75 ABTA* Lotoiv Ta
A > ~ \ 3 Al ') A A ] ~
y2p avTd THY avTay txs Tav BT, xai ¢ Tais
3 ~ ~ 9
auTals TapaANiAcss tCTiv aUTH 5 Tals BT, A@,
A \ - ~. ~
Aiz T abTa I xai 7o E21Q 76 avtd 76 EBTO
3 N Led
toTiy iCov* wTTe xai To ALDTA zmpa).?xnké‘;p«y—
~ A
pov 76 ELHO toviy icov’, Ta dpa maparlnis-

\ \ e ma
Ypaprpa 5 xeh Tt MG,

H
/
igitur est EBTO, et est 2quale ipsi ABTA; basim
enim eamdem labet BI' quam ipsum, ct n
eisdem parallelis est BI', A0, Propter cadem, ct
EZHO cidem EBTO est aquale; quare ct ABrA
parallelogrammum ipsi EZHO cst @quale. 'Ergo

parallclogramma, ctc.

Puisque Br est ¢gal a zH, et zH égal 4 k@, la droite Br est égale a E@ ; mais
les droites BE, re joignent ces droites qui sont paralléles, et les droites qui joignent
des mémes cotés deux droites égales et paralléles, sont égales et parallcles (33);
donc lcs droites EB, TO sont ¢gales et paralleles; donc Esre est un parallé-
logramme, et ce parallélogramme cst égal au parallélogramme atra (55); car
il a la méme base r que lui, et il est construit entre les mémes paralliles.

Par la méme raison le paraliclogramme EzHe est égal au parallélogramme
Epre ; donc le parallddogramme Apra cst égal au paralldlogramme Ezito.

Donc, ectc.
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NPOTAZIZ Af. PROPOSITIO XXXVIL

] !’ \ 2 \ -~ ’ ~ . . . -
Ta Tpiywve, Ta ¢7i THS avThs Bdowws oyTa Triangula super eddem basi constitufa et in -
NN ~ ] ~ . . Y .
Kai v Tais auTalc mapuAAnAoss, ica arrd-  eisdem parallelis, zqualia inter se sunt.

» ’
AoIg €TTiv,

Esto 'rpfa»wrac 76 ABL, ABT i) The abriic Sint triangula ABI', ABI super eddem basi cons-

Bacrws tvre ! 7i¢ BT xa ¢v vaic avrals T per- tituta BL ct in eisdem parallelis AA, Br; dico

AsAces Tals AA, BT* Myw 974 ivov torh 76 ADT  Tquale esse ABL triangulum ABT triangulo.

Tpiyaror 7@ ABT Tprywva,

B r

ExG:Canclw » AA @ ;xé'rcpa T2 P“'F” tT T Producatur AA ex utrique partein E, Z, et
E, Z?, xai Siaply voi B 75 TA mapdrrnrog per B quidem ipsi TA parallela ducatur BE,
#xfw » BE, iz &% 700 T TH BA maparindcs per I'vero ipsi BA parallcla ducatur r'z.

o ¢
axle » TZ.

HapaAMAéypaonv ‘;P“ Ty {xéﬂpw Ty Parallelogrammum igitur est utrumdque ipso.
EBTA, ABTZ* kati edosv foa 3¢ eori me 'ya‘cp 7H¢avriie¢ run EBTA, ABI'Z; et zqualia sunt, nam super
Baarwe eiot & THe BT xai ev Taic abTals TFapai- eidem basi sunt BT et in eisdem parallelis BT,

AuAois Tais BT, EZ® xats ¥575 o0 ptv EBTA waap= EZ; et est ipsius EBI'A quidem parallelogrammi

PROPOSITION XXXVIL

Les triangles, construits sur la méme base et entre les mémes paralléles,
sont ¢égaux.

Que les triangles ABr, aBr soient sur la méme base Br et entre les mémes
parallcles Aa, Br; je dis que le triangle ABT est égal au triangle aBr. .

Prolongeons de part et d’autre Ja droite Aa aux points E, Z , et par le point B
conduisons BE parallcle & ra (31), et par le point T conduisons rz paral-
léle A Ba. '

Les figures EBrA, aRrz sont des parallélogrammes, et ces parallélogrammes
sont égaux (55); car ils sont sur Ja méme base Br, et entre les mémes

paralleles ; mais le triangle ABr est la moitié du parallélogramme EBra ; car
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dimidium ABT triangulum, nam AB diameter
ipsum bifariam secat; est vero ipsius ABI'Z pa-
rallelogrammi dimidium ABT triangulum , nam
Ar diameter ipsum bifariam secat; xqualium
autem dimidia 2qualia inter se sunt; xquale igitur
est ABT triangulum ipsi ABT triangulo. Ergo
triangula, etc.

PROPOSITIO XXXVIIL

Triangula, super wqualibus basibus conslituta
ct in eisdemn paraliclis, xqualia inter se sunt,

Sint triangula ABI, AEZ super xqualibus
basibus constituta Bl', EZ ctincisdem parallelis
BZ, AA; dico xquale csse ABT triangulum ipsi
AEZ triangulo,

A e

b I

ExCeCancdw gap # AA &P ExdTepa Td pipy

. A A fod ~
t7it 74 H, ©, xai dic putr 700 B 75 TA

A

Producatur enim AA ex utrique parte in
H, ©, et per B quidem ipsi TA parallela

la diagonale AB le partage en deux parties égales; le triangle aBr est la moitié
du parallé¢logramme aBrz , car la diagonale ar la partage en deux parties
¢gales (34); mais lcs moitiés des quantités égales sont égales entr’elles; donc le
triangle ABr est égal au triangle asr. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVIIL

Des triangles, construits sur des bases égales et entre les mémes paralléles,
sont égaux entr’eux.

Que les triangles ABr, AEZ soient construits sur des bascs égales Br, Ez et
entre les mémes paralleles Bz, Aa; je dis que le triangle ABr est égal au
triangle AEZ.

" Prolongeons de part et d’autre la droite Aa aux points H, ©; par le
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ducatur BH, per Z vero ipsi AE parullcfa du-
catur 20,

- ——

ﬂaFaMn?\o';Fap_p.w &'Fd. taTiv ;;:d"re’:ov Tov
HBTA, AEZ®* xai icov 70 HPTA 76 AEZO,
£ Te yap icwy Bdcwwy tics 7y BT, EZ, rath iy
Taig au:‘rzT; wanM\n'}\w; Tais Bz, HG* nal

1074 To0 piv HBTA mapaAAACYpEppOU Haisy

7o ABT 7piqwvoy, # 3dp AB diduarpos alvo,

Figa S wipvess 700 & AEZO maped Aoy peppuiv
Apicv 16 LEA Tpiqwvov, # gdp AL dicprrpeg
> A $/ 6 ’ A J‘ ~ > L4 I 3
avto dixa® repvea. Ta It oy ivwv npicn ioca
@AAnAcsg t0Tive izoy dpa toTi TO ABT 7Tpiswrov
70 AEZ ;rpl)a?yq). Ta dpa Tpipwre, xai Td t2Hc,

Parallelogrammum igitur est utrumque ipso-
rum HBFA , AEZO ; ct”axquale HBrA ipsi
AEZO, inxqualibus coimn et basibus sunt BT, EZ,
ct in eisdem’ parallclis BZ , HO; et est autem
ipsius HBFA parallelogrammi “dimidium ABr
triangulum, AB enim diameter ipsum bifariam
sccat; est vero ipsius AEZ® parallclogrammi
dimidium ZEA triangulum, nam AZ diameter
ipsum Dbifariam secat. Equalium autein dimidia
wqualia inter se sunt; mquale igilur est ABr

triangulumipsi AEZtriangulo.Ergo triangula, etc.

point B conduisons la droite BH paralltle a la droite A (32), et par le point z
conduisons la droite 2o paralltle i la droite aE.

Les figures HBra, atzo sont des parali¢logrammes; mais le parallélogramme
HBTA est égal au parallélogramme AEze (36), car ils sont construits sur des bases
¢gales BT, EZ et cntre les mémes paralleles Bz, Ho; mais le triangle AT est la moitié
duparall¢logramme HETA , car la diagonale AB le partage endeux partics égales (54);
le wiangle zEa est la moitié du parallélogramme arze, car la diagonale az le
partage en deux parties ¢gales, ct les moiti¢s des quantités égales sont égales
entr’elles ; donc le triangle Asr est égal au triangle aEz. Douc, etc.
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A

PROPOSITIO XXXIX.

ZEqualia triangula, super eldem basi cons-
tituta et ad casdem partes, et in eisdem paral-
lelis suant. -

Sint equalia triangula ABr, ABr', super
eidem basi BI' et ad easdem partes; dico et in
eisdem parallelis esse. Jungatur enim A4 ; dico
parallelam esse AA ipsi BI.

B
Ei ydp pi, hxbe id 700 A enusicv 77 BT
twleia mapdAdarog # AE, xai ¢melevxfo » ET.
Iooy dpa’ 4o7i 76 ABT Tpiywyoy 74 EBT 7pi=
guves $7i Te yap THe alTiic Bdriwg irTiv alTH
7%¢ BT xal ¢v Talc abTaic 7r¢Fa7\}\n'7\o:; TS

Br, AES. AMA2 75 ABT 7piywror? 743 ABT ioriv

T

Si enim non, ducatur per A punctam ipsi
BT rccte parallcla AE, et jungatur ET.

ZEquale igitur est ABT triangulum ipsi EBT
triangulo ; super cidem enim basi est B super
qué ipsum BET, etin cisdem parallelis BT, AE;
sed ABT triangulum ipsi ABL est xquale; ergo

-

PROPOSITION XXXIX.

Les triangles ¢gaux, construits sur la méme base et placés du méme cété, sont

compris entre les mémes paralléles.

Que les deux triangles égaux ABr, ABr soient construits sur la méme base Br,

et placés du méme cté; je dis que ces deux triangles sont compris entre les
mémes paralléles. Joignons aa; je dis que aa est paralltle 4 Br.

Car si cela'n’cst pas, par le point o conduisons AE parali¢le 4 Br (31), et
joignons ET.

Le triangle ABr est égal au triangle EBr (37), puisque ces deux triangles sont
construits sur la base Br, et placés entre les mémes paralléles Br, AE.
Mais le triangle ABr est égal au triangle arr; donc le triangle asr est égal au

9
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70 pueilor TG tAdawovs 5 omep eoTiy" aduvaTor® oun
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Seibopsy , 371 00dE dAAN Tug ANy THe AA* # AA
dpa 7 BT to7i mapaAnioc, Ta dpa iz,

xai 1a ¢Ehce
MPOTAZIS .

' ~ b4
Td iore 'rpl"ywm, Ta 7)oyt iowy Bdrewy dyTa
xai ¢l Td alTd pmiph 5 xai® by Tals avTals wa-
pRANAAOLG 0TiV.
4 7 3 \ > N\ ¥
Edro ica Tpiywra® Ta ABT, ATE, ¢7s scwy
Redorwy Lyra Tiv BT, TE xai ¢7) Ta avrd uepa’e
’ o A ~ y ~ ’ E] 7
Aty OTH Xtf £V ToLIS AUTASS BRPAAANNOSS €OTThV,
Emeleixdo 9dp # AA* Atyw OTs mapdAAnAds
toTiv # AA 74 BE. '
El yap wi, #xbe d¥a oi A 7§ BE wapda-
Anrog # AZ, xaj s7eleuxbw # EZ.

et ABT triangulum ipsi EBL zquale cst, majus
minori, quod est impossible. Non igitur paral-
lela est AR ipsi BT, Similiter autem ostendemus
neque aliam quampiam cssc¢ przter AB; AA
igitur ipsi BI est parallela. Ergo ®qualia, ete.

PROPOSITIO XL.

" Equalia triangula, super zqualibus basibus

constituta et ad casdem partes, etin eisdem pa-
rallelis sunt.

Sint @qualia triangula ABT, ATE, super zqua-
libus basibus constituta BI', TE et ad easdem
partes; dico et in eisdem parallelis esse;
jungatur enim AA; dico parallelam esse AA
ipsi BE.

Si enim non, ducatur per A ipsi BE parallela
AZ, et jungatur EZ.

triangle EBr, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible; donc AE n’est
point parallele 2 Br. Nous démontrerons semblablement qu’aucune autre droite,
excepté Aa, n’est paralltle a Br; donc Aa est parallele 4 Br. Donc, etc.

: PROPOSITION XL.

Les triangles égaux, construits sur des bases égales et du méme cété, sont

entre Jes mémes paralléles.

Que les triangles égaux ABr, ATE soient construits sur les bases égales Br, TE et
placés du méme coté; je dis qu’ils sont entre les mémes parali¢les. Joignons

Aa; je dis que Aa est parallcle 4 BE.

Car si cela n’est pas, par le point A, conduisons Az parall¢le a BE, et

joignons EZ.
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ZEquale igitur est ABTI' triangulum ipsi Zr'E
triangulo ; in zqualibus enim basibus sunt Br,
FE et in eisdem parallelis BE, AZ. Sed ABr
triangulum zquale est ipsi ATE triangulo; et
ArE triangulum igitur zqu:ﬂe est ipsi ZTE trian-

A

iy

ITE wpiysve 5 ¥ peilov T4 sAdavors , Smep
toxivd adivarore odx &'Fa wapai}o\n)\o'; toTIv9
# AZ TH BE, Ouciwg n Svibopsy 71 cod\ darn
Tic ANy TR AA* # AA dpe Th BE t67Ti mapdi-
Aurog'®, Ta dpa iva, xai 7a tEic.

MMPOTAZIE .

Eay wapa.'AAnAo'ypaypov Tpuywve Basy Te xn
THY @UTay , xa) ¢y Tals avTals wapaAAnAoss #*
Nimrdoior toTi' TO WapaAANAG)pappoy ToU

,
Tpryaroy,

E

gulo, majus minori, quod est impossibile ; non
igitur parallela est AZ ipsi BE, Similiter autem
ostendemus neque aliam quampiam esse prater
AA; AA igitur ipsi BE est parallela. Ergo
®qualia, etc.

PROPOSITIO XLI.

Si parallelogrammum quam triangulum basim

- babeat eamdem, et in eisdem parallelis sit,

duplum est parallelogrammum trianguli.

Le triangle ABr est égal au triangle zrE (38) ; puisque ces deux triangles
sont construits sur des bases égales Br, rg, et qu’ils sont entre les mémes
paralléles BE, Az. Mais le triangle ABr est égal au triangle arg; donc le triangle
ATE est égal au triangle zrE, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible ;
donc Az n’est point paralltle 4 BE. Nous démontrerons semblablement qu’aucune
autre droite, excepté Aa, n’est paralltle & BE; donc aa est paralléle i BE.
Donc, etc.

PROPOSITION XLIL

Si un parallélogramme a la méme base qu’un triangle, et §’il est dans les
mémes parall¢les, le parallclogramme est double du triangle.
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Emtleixfu ydp # AT.

Parallclogrammum enim ABrA quam trian-
gulum EBr' basim habecat eamdem Br', et in
cisdem parallelis Br, AE sit; dico duplum esse
ABT'A parallclogrammum EBT trianguli.

Jungatur euim AT,

Ioov &% icvs 76 ABT tpiywyor’ 7 EBT 7ps-
6ve* VT Te Yap Ths auThs Bdows eoTiy alT@
TH¢ BT xai tv Talc avTais wapadrAndoss Tais BT,
AE. AAA& 70 ABTA mapaAAnAoypappor Simid-
o16v eers ToU ABT 7piywvov*  yap AT dicduarpog
avro diya Tiuvss Grre 70 ABTA mapaAinAd—
ypappuor xai Tot EBT Tpipwrov tori SimAdaioy.
Eay dpa mapadindcypappsior , xai 7a tEig.

JEqualeigilur est’ ABI triangulum ipsi EBT trian-
gulo; nam super cidem basi est BT super gud
ipsum EBT, et in eisdem parallelis BT, AE. Sed”
ABrA parallelogrammum duplum est ipsins ABT
trianguli, nam AT diameter ipsum bifariam
sccat; quare ABTA parallclogrammum et ipsius
EBT trianguli cst duplum. Si igitur parallclo-

grammum, elc.

Que le parallélogramme ABra ait la méme base Br que le triangle EBr, et qu’il
soit entre les mémes paralléles Br, AE; je dis que le parallélogramme ABra est

double du triangle EBr.
Joignons ‘Ar. '

Le triangle ABT cst égal au triangle EBr (57), puisqu'il est sur la méme pase Br
que lui et entre les mémes paralleles Br, AE., Mais le parallélogramme aBra est
double du triangle ABr, car la diagonale Ar partage ce parallélogramme en deux
parties égales (34); donc le parallélogramme asra est double du triangle Eer.

Donc, etc.
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PROPOSITIO XLII

Dato triangulo aquale parallelogrammumn
constitucre in dato angnlo rectilinco.

Sit quidem datum triangulum ABT, datus vero
angulus rectilineus A ; oportet igitur ipsi ABT
triangulo aquale ].):lrallclngr:nmnum coustilucre

in xquali ipsi 4 angulo rectilineo.

7 H

b L

\ A £
Terunclo # Br diye xara 70 E, xai ¢7-
’ € \ ’ A ~ 2 ?
1{tvoBw # AE, xai cuvertdTe wpos Th ET ewbira
~ M ~ ’ ~ ~ 4
xei 76 Wpoe auTh capein 76 E TH A qwvig it
. \ ~ ~
2 67 TEZ, xai diz ,u‘ev Tcw A 7 ET :'raLFaL'}\-
Anrog aylw # AH, dva J¢ 700 T 74 EZ FopdA-
dq p € ’ i . ’ \
Anrsog aixSew n TH® TapaAdnAoypapapor ars ¢67i
To ZETH. : .
* ~ -
Kai ¢77¢i icn toriv 0 BE 79 ET 5 isov ¢ori na)

76 ABE "rpf'yawov 76 AET 'rp:ya;vtp' ¢l T 75‘:9

A

Seccetur Br Lifariam in E, ct jungalur AE,
et constituatur ad Er rectam ct ad puiictum
in ci E ipsi 4 angulo*@qualis CEZ, ct per A
quidem ipsi ET parallela ducatur AH, per I vero
ipsi EZ parallela ducatur T'H; parallclogrammuimn
igitur cst ZETH.

Et quoniam ®qualis est BE ipsi ET, ®quale est
el ABE triangulum ipsi AET triangulo; nam super

PROPOSITION XLIL

Construire, dans un angle rectiligne donné, un parallélogramme égal 4 un

triangle donné.

Soit ABr le triangle donné, et a l'angle rectiligne donné; il faut construire un
parallélogramme égal au triangle ABr dans I'angle rectiligne a.

Coupons la droite Br en deux parties égales en E(10), joignons AE, surla droite
Er, etau point E de cette droite consiruisons un angle TEz ¢égal a 'angle a (23),
par le point A conduisons AH parall¢le a Er (51), ct par le point T conduisons TH
parall¢le & E2; la figure ZETH scra un parallélogramme.

Puisque BE est égal a Er, le triangle ABE est ézal au triangle AEr (38), car
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triangulum ipsius AEL trianguli, Est autem et

parallelis Br, duplum igitur cst ABD
ZErH parallelogrammum duplum ipsius AET
trianguli; basim enim quam AET eamdein habet,

.
7 H

Ut xeth ov Tals avTals 0TI AUTE TaApariiaAoig®
izov dpa tori 70 ZETH meparAnddypapuor 76
ABT Tpiywre , xai ixes T4y vwo TEZ ywviay iony
75 Jebeion 74 A.

TH dpa Sobivri Tpipdivey T ABT 5oy meapa~
AnACypappoy cuvicraTerd 0 ZETH, v jevig
7§ Umo TEZ, #micS toviv ion 7§ A, Omep idu

TOIHTLS .

[

et in cisdem est parallelis in quibus ipsum AET ;
®quale igitur est ZETH parallelogrammum ipsi
ABT triaugulo, et habet TEZ angulum xqualem
dato A.

Dato igitur triangulo ABT xquale parallclo-

grammum constitutum est ZEr'H in angulo TEZ
qui est zqualis ipsi A. Quod oportebat facere.

ils sont sur des bases égales BE, Er, et entre les mémes paralléles Br, AH ;

donc le triangle aBr est double du triangle AEr. Mais le parallélogramme ZETH est

double du triangle AET (41), car il a la méme base que lui, et il est dans les

mémes paralleles ; donc le parall¢logramme ZETH est égal au tnan"le ABT (not. 6),
et il a angle TEz égal 4 Pangle donné a.

Donc le parallélogramme zErH a été construit égal au triangle ABr dans un
angle qui est TEZ égal a Pangle donné 4; ce qu’il fallait faire.
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MPOTAZIIS wy.

Taytos FaparnAcypappov Tey meps TV
J‘léy.e-rpar wa,:aA?\nAo';npé,upwv Ta wapa'rr?\npa'-
paTe i dANNAGIS 0TI,

EcTo mapzAAnAsypapimoy 70 ABTA, Jizue-
Tpog J¢ auTol # AT, wepl dt Tav AT mapaAru-
Aéypappa uty éoTe Ta EO , ZH, Ta & Aeyouva
wapa:ﬂ\npa;ya'ra t& BK, KA* Adyo 674 igov
tv7) 70 BK mapamAvpupue T¢ K& wapamin-
pepLaTI

A

PROPOSITIO XLIIL

Omnis parallelogrammi eornm circa diame-
trum parallelogrammorum complementa zqualia
inter se sunt.

Sit parallelogrammum ABTA, diameter autem
ipsius AT, etcirca AT parallelogramma quidem
sint EQ, ZH, ipsa vero dicta complementa BK,
KA; dico ®quale esse BK complementum ipsi

. KA complemento.

A

VAV,
[/

Ewel pdp mapadAnAsypapipsy ors 76 ABTA,
Sdpwrpos I abrol # AT, ioor ievi 75 ABT
Tpiywvor 7@ ATA Tpiyeve. N A, é7mel Fetpar-
AnAGypapair iors 70 EKOA , dicpusrpos I avrov
toriv # AK, izov dpa’ tori Tt AEK Tpipwror 74

AOK TpIpeve. Asd TaadTa I xai T4 KIT Tpiyeroy

‘ Quoniam enim parallelogrammum est ABra,
diameter autem ipsius AT', ®quale est ABT trian-
gulum ipsi ATA triangulo. Rursus quoniam paral-
lelogrammum est EK@A , diameter autem ipsius
est AK, ®qualeest AEK triangulumipsi AOK trian-
gulo. Propter eadem et KZI' triangulum ipsi KHI

PROPOSITION XLIIL

Dans tout parallélogramme, les complémens des parallélogrammes, autour de

la diagonale, sont égaux eutr’eux.

Soit le parallélogramme ABra, que Ar soit sa diagonale, qu’autour de Ar soient
les parallélogrammes E®, zH, et les parallélogrammes Bk , Ka qu’on appclle com-
pléments; je dis que Je complément BK est égal au complément Ka.

Car puisque ABra est un parallé¢logramme , et que ar est sa diagonale, lc

triangle ABr est ¢gal au triangle ara (34). De plus, puisque EK©A est un parallé-
logramme, et que AK est sa diagonale, le triangle AEK est égal au triangle Aek; le
triangle Kir est égal au triangle xHr, par la méme raison; donc puisque le
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7% KHT 'rpr;«wx w’ toriv doev. Emed o0y TO y. 37
AEK TPA?wVOV 'rw AOK TPI')»&)V&) toTiv iToy N 7o &%
KZT 76 KHT, 76 AEK 'rptywvav ,ue'm 7e0 KHT eariv
icor T4 AGK Tpiyere pera Tob KIT TpIpe ov®
{ori 8% xal {xov 76 ABT 7Tpiywrey iAo 76 ALT
" ieove Aamly dpa 1o BK mapamAnpwuz Aerzd
76 HA wapav'r)\nfa'wzﬂ soriv ioov3. H&v'ré; &'pa

?apa}\AnAo;Pé/.wau s ketd TR NG,
MNPOTAZIE ud.

ndpz‘ Ty Subeiay ewbeiar, 76 &6
26w izoy wa,:u)o«n?c'\ soppsy wapulal z}x, &y
T4 beioy 7wu¢ ewlug g,

Errw i piv deleira e0fesa n AB, 7o Ji dchiy
Tpigwvey 70 T, # d¢ dubiisa yoria e0luyprpumes
» A dei & mzpa‘z Ty debeiray ebBelav v AB,
‘i febévm 'rpr;wv 076 T isey waFﬁ\)\n?\o'\/onuw

mapalarelr, ev iry 75 A qwvig.

14 ~ ’ 3 :
ZureaTate 70 T TpIwe ooy mzpal)\n}\o'—

opappsy 76 BEZH, &v qefe 7§ 070 EBH,

” £ £ \ v E]
n eoriv ion TH A xai xeicbw orTe ¢ e0liiag

e-t agule. Quoniam igitur AEK quidem trian-
gulum :si AOK trinngulo est aquale; KZL vero
ipsi KBEr', triangnlum AEK cam ipso KHT est
aymale ipsi A@K triangulo cum KZT triangulo ;
est aulem et tolum ABC lriangulum toli AAT
xquale. Reliquum igitur BK complententum re=
liquo HA complemento est quale. Omuis igitur

paraliclogranuni, etc.

PROPOSITIO XLI1V.

Ad datam rectam , dato triangulo quale
parallelogrammum  applicare in dato angulo
rectilineo.

Sit quidem data recta AB, datum vero trian-
gulum T, et datus angulus rectiliuens 4 oportet
igitur ad datam rectem AB, dato triangulo T
®quale parallclogrammum applicare in axquali
ipsi A angulo.

_ Counstituatur ipsi T triaugulo 2quale parallelo-
grannmum BEZH, in angulo EBH qui est aqualis,
ipsi A ; et ponatur in directum BE ipsi BA, et

triangle AEK cst égal au triangle Aex, et le triangle Kzr égal au triangle xur, le
triangle ALk, avec le wiungle KHr, ‘est égal au triangle AeK avec le triangle Kzr;
mais le triangle cutier ABT est égal au triangle entier aar; donc le complément
restanl BK est ¢égal au complément restant Ha (not. 3). Donc, etc.

PROPOSITION XLIYV.

A unc droite donnée, et dans un angle rectiligne donné, appliquer un paral-
I¢logramme égal a un triangle donné.

Que AB soit la droite donnée, r le triangle donné, et & I'angle rectiligne
donné; il faut sur la droite AB et dans un angle égala 4,
logramme égal au mangle douné r.

Dans un anOIe EBH égal al'angle &, construisons un parallélogramme BEzH égal
au triangle r (42), p]aqons la droue BE dans la direction de la droite BA, prolun-

appliquer un parallé-
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tivas Thv BE 14 BA', xa) dwixdu 5 ZH im 70
©, xaidid 105 A omoripg Tav BH, EZ apai-
Amros dxbe # A®, xal imlsiwyln #» ©B. Kai
‘mei sig wapmsfi\ou; Td¢ A®, EZ wheiz §y-
€mow? 3 OL, ai vws ABL, OLE upa3 'ya-
vias dvaly oplalc eiciy Toaihe ai upa o
BOH, HZE dYo opbdy wWdovorss siciv: ai &
amd ihasoivey # Vo opbiiy vic dmupor ix-
Carréparas oupmimroveir «i OB, ZE dpa ix-
Cadrdpuevas wpmnunm. ExCiCrnoduoay xai
ovumimTiTarey xave T3 K, xa dvd tob K
onpsiov omoTipg iy EA, 2O wapdAinios dxfe
# KA, xa) xClrrcdwray ai ©A, HB 7 7a
A, M onusia,

73
producatur ZH ad @, et per A alterutri ipsarum
BH, EZ parallela ducatur A©, et jungatur ©B.
Et quoniam in parallelas A®, EZ recta incidit
©Z, ipsi A®Z, ©ZE anguli duobus rectis sunt
®quales; ergo B@H, HZE duobus rectis minores
sunt; recl autem a minoribus quam duobus
rectis in infinitam producte concurrunt; es,
ZE igitur productz concurrent. Producantur et
concurrant in K, ¢t per K punctum alterutri ip-
sarum EA, Z© parallela ducatur KA, et produ-
cantur ©A , HB ad A, M puncta.

Napadaddypappor dpa torh 75 OAKL , Jid-
perpos di adroi ® K, mipi N Tiv OK® 7a-
parAnAGypapupua piv Ta AH, ME, 72 9t Aeyo-
peve mapamrnpapara e AB, BZ* {ror dpa torl

Parallclogrammum igitur est ©AKZ, diame-
trum autem ipsius ©K, et circa ©K'parallelo-
gramma quidem AH, ME, ipsa vero dicta com-
plementa AB, BZ; equale igitur est ABipsi BZ,

geons la droite zH vers @, par le point A conduisons 4@ paralléle 2 'une ou &
Pautre des droites BH, Ez (31), et joignons ©B. Puisque la droite €z tombe sur
les paralléles Ae, Ez, les angles A0z, ©ZE sont égaux a deux droits (29);
donc les angles BOH, HZE sont momdres que deux droits. Mais les droites
prolongées i Vinfini, du c6té ol les angles intérieurs sont moindres que deux
angles droits, se rencontrent (dém. 5); donc les droites 8B, ZE étant prolongées,
se rencontreront; qu’elles soient prolongées (dém. 2), et qu’elles se rencon-
trent en K; par le poiot K, conduisons KA paralléle & I'une ou a Yautre des
droites EA, zo (31), et prolongeons les droites ©A, HB vers les points A, M.
La figure ®©AKz est un parallélogramme, ek est sa diagonale, et autour de
ek sont les parallélogrammes AH, ME, et les parallélogrammes AB, Bz, qu’on

nomme compléments ; donc AB est égal a Bz (43). Mais Bz est égal au triangle
' 10
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ar?a n vro HBE 70 A toTav son® xai n ump

ABM dpa® 73 & ywvig soTiv iom,
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Napa 24y dobsivay dpa swheiay 71y AB, 74

Sbevrs Tpiytive T4 T isov mapaAAnAcypapiacy
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"MIPOTASIZ i,
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Sed BZ ipsi I triangulo cst &quale ; et ABigitur
ipsi I est zquale. Et quoniam ®qualis est HBB
angulus ipsi ABM, sed HBE ipsi A est &quale;
et ABM igitur ipsi A angulo est ®qualis. .

Ad datam igitur rectam AB, dato triangulo T
®quale parallelogrammum applicatum est AB,
in angulo ABM qui est 2qulis ipsi A. Quod opor-
tebat facere.

PROPOSITIO XLYV.

Dato rectilinco , xquale parallelogrammum
constituere, in dato angulo rectilineo.

»

A

B E

Eore 7o piv? Sobiy whippapuor 70 ABrA,
# N Jobeira yovia whiypapuos 8 E* S5 O
73 ABTA s08uypduse iror mapadrnrdypajspsor

overHoacdas, v 75 Jobsicnd yuvia 7w E.

K v ™M

Sit quidem datum rectilincum ABIrA, datus
vero angulus rectilineus E; oportet igitur ipsi
ABTA rectilineo 2quale parallelogrammum cons-
tituerc, in dato angulo E.

T; donc AB est égal ar. Et puisque I'angle HBE est égal a Pangle ABM (15), et
que V'angle HBE est égal a Iangle a, I'angle ABM est égal & l'angle a.

Donc 4 la droite donnée AB, et dans I’angle ABM égal 2 4, on applique le
parallélogramme AB égal au triangle donné r; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLV,

Construire, dans un aongle. rectiligne donne, un parallélogramme égal 4 une

figure rectiligne donnée.

Soit ABra la figure rectiligne donnée, et E Vangle rectiligne donné ; il faut, dans
Pangle donné E, construire un parallélogramme égal a la figure rectiligne asra.
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Emlevxde 3dp a AB, xai cunerdTe 76
ABA -rpr;ér(p izoy quaAMAa'ypappov 7o 10,
¢r T vmo OKZ qavig, # {on torik 7H E* xai
wapabeilancdew wapd T4y OH eobiiar 746 ABT
'rpl'ya;wp Yooy wupat}\}\nho"ypayyov 7o HM, H '7:5
vmo HOM ywria, # o7y ion 74 E.

Kai t7ei 4 E qovia waTipe Thy omo ©KZ,
HOM soriv itn* xai 8 0wo OKZ apa® 7§ vmo
HOM teriv ionS. Kown wposusicbn # vwo KOH*
ai dpa 07 ZKO, ROH Tais u7s KOH , HOM
icas sicly. ANX ai d7 ZK® , KOH duaiy opbaic
ioas siciy xai ai o7d KOH, HOM dpa duciy
opbaic iTas siciy. Tipoc & Tims Wleig T HO,
xai 7§ mpdc avTh onutip T O, Ilo Wbeias
ai 8K, OM, un t7i Ta a0Td pipn xsipevas,
rag ipeiic qavias Svaiy dplals ivas moroior
7 whiag dpa icTiy # KO 75, OM. Kal ime
sis maparAnioug Tag KM , ZH 08¢527 tvimeoey
# ©H, ai érarraf ywvias ai owo MOH, OHZ
ioar dMidarg tiol. Kown wpooxeicle # Cmo
©HA" ai dpa vl MOH, GHA Tais U7l GHZ,
©HA iras siriv. AAXN ai émo MOH, OHA dusiv

rl
7o

Jungatur enim AB, ct counslituatur ipsi ABA
triangulo @quale parallelogrammum 2@, in ©K2
angule, qui ®qualis est ipsi E; et applicetur ad
©H rectam ipsi ABT triangulo &quale parallelo-~
grammum HM, in HOM angulo, qui estzqualis
ipsi E.

Et quoniam E angulus utrique ipsorum ©KZ,
HOM est zqualis; et ©KZ igitur ipsi HOM cst -
qualis. Communis addatur K©H; ergo ZK®, KOH,
ipsis KOH,HOM zquales sunt. Sed;ZK®, K©H duo-
bus rectis 2quales sunt; ct KOH, HOM igitur duo-
bus rectis zquales sunt. Ad aliquam igitur rectam
HO, etad punctum in e4 ©, due rectz ©K, ©M,
non ad easdem partes posite , deinceps angulos
duobus rectis zquales faciunt ; indirectum igitur
est K@ ipsi ©M, Et quoniam in parallelas KM,
ZH recta incidit ©H, alterni anguli MOH, ©HZ
2quales inter se sunt. Communis addatur ©HA ;
ergo MOH , ©HA ipsis ©HZ, O©HA zquales sunt.
Scd MOH, ©HA duobus reclis 2quales sunt; ct
©HZ, ©HA igitur duobus rectis aquales sunt; in
directum igitur est ZH ipsi HA. Et quoniam KZ

Joignons 4B, et construisons dans l'angle €kz ¢gal 4 Danglc E, le pa-

rallélogremme ze égal au triangle ABa (43), et & la droite He appliquons
dans Plangle HoM égal 2 I'angle E, le parallélogramme HM égal au trian-
gle asr.

Puisque Pangle E est égal & chacun des angles exz, HoM, l'angle ©kz est
égal 4 Pangle HeM ; ajoutons-leur V'angle commun k6H ; les angles zxk®, KeH
seront égaux aux angles KOH, HOM. Mais les angles 2k@, KoH sont égaux 4
deux droits (29); donc les angles keH, HOM sont égaux a deux droits.
Donc les deux droites 6K, M, non placées du méme céié, font avec la droite
He, et au point © de cette droite, deux angles de suite égaux & deux droits ;
donc la droite ko est dans la direction de la droite eM (14). Et puisque la
droite eH tombe sur les' paralléles kM, zH, les angles alternes MeH, eHz sont
égaux entr’eux (29 ). Ajoutons-leur Pangle commun eHA; les angles M6H, eHA
seront égaux aux angles ©Hz, ©HA. Mais les angles MOH, 6HA sont égaux &
deux droits (29); donc les angles eHz , @HA sont aussi égaux & deux
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8pBais Yows siciv xal ai Gwd OHZ, OHA dpa
Juaiy ipbaic iras eiclys in edbelag dpa iovivS
# ZH 75 HA. Kai twei # KZ 7§ ©H ion 7¢ xai
WapdAAnAis $0Tiv, adda xai ¥ OH T§ MA®

xai % KZ dpa 7§ MA ion T xai wzpai}d\nhéc‘

Cative xai emilwyrdovosy adTac s0lsias ai KM,
ZA, xai ai KM, ZA ioas 7o xai mapdAAndoi sicwv*
waparnAGypapoy dpa io7i TO KLAM, Kai el
ioor $ori To piv ABA Tpiguvey TE 1O Tapaiin-
Aoypeipapas, 76 &'t ABT 74 HM* Ehov dpa 76 ABTA
#0080y papepaor SAp 76 KZAM mraparinioypd s
toTiv ioor 9,

TG apa Sodivrs sWBuypduum 76 ABTA idoy
wapm»}\a'ypappov curicratas 76 KLAM, tr
qavig TH w0 ZKM, # soriy iow 7' Jobeioy
7 E, Ozep idus wosiiows.

TMIPOTASIZE ug.

And Ths dobsions «bbsiag TeTpdywroy ava-
ypa-das.

Eore 0 Jobira «wheia % AB® &G In ano The
AB evfeiag TeTpaywroy dyaypatai.

ipsi ©H mqualis et parallela est, sed ®H ipsi MA;
et KZ igitur ipsi MA ®qualis et parallela est; et

. jungunt ipsas recte KM, ZA, et KM, ZA zquales

et parallele sunt; parallelogrammum igitur est
KZAM, Et quoniam aquale est quidem ABA
triangulum ipsi Z© parallelogrammo ; ABT vero
ipsi HM; totum igitur ABrA reclilineum toti

| KZAM parallelogrammo est &quale.

Ergo dato rectilineo ABr'A aquale parallelo-
grammum constitutum est KZAM in angulo ZKM,
qui est equalis dato E. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XLVIL

Ex dati rectd quadratum describere.

Sit data recta AB; oportet igitur ex AB rectd
quadratum describere.

droits; donc la’droite zH est dans la direction de la droite HA; mais Kz est
égal et parallele a 6H, et ©H égale et paralléle 4 MA ; donc Ja droite Kz est égale
et paralléle & MA (not. 1 et 30); mais ces deux droites sont jointes par les
droites KM, zZA, et les droites XM, za sont égales et paralleles (33); donc
xzAM est un parallélogramme. Mais le triangle ABa est égal au parallélogramme
zo, et le triangle ABr est égal au parallélogramme HM; donc la figure recti-
ligne entiére ABra est égale au parallélogramme entier kzaM.

Donc le parallélogramme KzaM a été construit égal i la figure rectiligne
donnée ABra, dans I’angle zxM égal i Pangle donné E; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLVIL

. Décrire un ‘quarré avec une droite donnée.
Soit AB la droite doonée; il faut décrire un quarré avec la droite AB. |
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Hylw T4 AB «08eig, dwd Tob wpoc avrh on-
peiov Tob A, wpoc opbac # AT xai xeiedw Ti
AB ion % AA* xai did pév ToU A onusiov T AB
wapdArnrog dxbe # AE: fiad Ji 7o B owusiov
T8 AA mapdAAnAos ixdw # BE.

Ducaturipsi ABrecte, a punctoin¢d A, adrectos
ipsa AT'; et ponatur ipsi AB qualis AA ; et per 4
qnidem punctum ipsi AB parallela ducatur AE;
pér Bvero punctamipsi AA parallela ducatur BE.

A

MeapadrnAéypappor dpa ioti 76 AAEB* ica
dpa iotiv # wiv AB 7§ OE, % J AA 74 BE.
AMa’ % AB 7i AA teoriv Qo ai Tidvaps
&pa ai BA, AA, AE, EB joas arAnrasg siciy®
iodmapor dpa 107 T0 AAEB mapaAruAiypapu-
por. Adyw &Y i7i xai dploraivior. Emei yap eic map-
arrnAoug Ta¢ AB, AE edfsia tremeony  AA ai
dpa Umd BAA, AAE yavias duciy cpbaic Toat
ticiy. Opdn d% n Uwd BAA opBn dpa wai »
Umo AAE. Tay J% mapadAndoypdpuser yapivy
ai axsvartior mAwpal Ts xal jevias ivas dA-
Andasg sicive Sp0n dpa xai sxaTipa TGY d7w-
svayrior Tay Umo ABE, BEA ywvidys pboyavior

B

Paraliclogrammuni igitur est AAEB; @qualis
igitur est quidem AB ipsi AE, AA vero ipsi BE.
"Scd AB ipsi AA est equalis; quatuor igitur BA,
AA, AR, EB ®quales inter se sunt; aquilaterum
igitur est AAEB parallelogrammum. Dico etiam
et rectangulum. Quoniam enim in parallelas
AB, AE recta incidit AA; ergo BAA, AAE anguli
duobus rectis zquales sunt. Rectus autem est
BAA; rectusigitur et AAE. Parallelogrammorum
autem spatiorum opposita latera et anguli 2qualia
inter se sunt; rectus igitur et uterque opposito-
rum ABE, BEA angulorum’; rectangulum igitur
est AAEB. Ostensum autem est et #quilaterum ;

Du point A, donné dans cette droite, conduisons Ar perpendiculaire 4 aB
(11); faisons Aa egal a AB (3); par le point A conduisons AE paralléle & B (31);
et par le point B conduisons BE paralléle a Aa.

La figure AaEB est un pallalélogramme ; donc 4B est égal i aE, et Aa égal

4 BE. Mais 4B est égal & Aa; donc les quatre droites BA, AA, AE, EB sont égales
entr’elles; donc le parallélogramme AaEB est équilatéral. Je dis aussi qu’il est
rectangle. Car puisque la droite Aa tombe sur les paralléles 4B, aE, les angles
BAA, AAE sont égaux  deux droits (29); mais I'angle BAa est droit; donc I’angle
AAE est droit anssi. Mais les cotés et angles opposés des parallélogrammes sont
égaux entr’eux (34); donc chacun des angles opposés ABE, BEA est droit; donc
le parallélogramme AAEB est rectangle; mais nous avons démontré qu’il est
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dpa (o7l 70 AMEB. Edvixfy & xai isomawpoy  quadratumigitur est, et cst ex AB rectd descrip-
verpayavor dpa ioTi, xel ieTiv dwd wic AB  tum. Quod oportebat facere.
Osiag ararvypapparor, Omep id\ mosiieas,

MPOTAZIZ ul. PROPOSITIO XLVIL

e . .
Ev woic spboyavioic Tpiydivers, 7o amo The In rectangulis triangulis , quadratum ex latere
iy ‘-’Pe,\w y@viay UmoTuvousng whwpe TeTpa~  rectum angulum subtendente 2quale est quadra-
ywvor , iooy ier) rols dmd Tav Thy 6pbny qwriav  tis ex lateribus rectum angulum continentibus.

WepitxouTRY TAWPAY THTLaYGIOIS,

a A E

Eote Tpiywrer oployavior 76 ABT, dpbav ixov Sit triangulum rectangulum ABr, rectom
Ty U7o BAT wviar's Aiyw éts 70 awd Th¢ Bl  habens BAT angulum; dico quadratum ex Br
TeTpaywyoy ivoy E0vi Toig dmo Ty BA, AT 7i-  ®(quale esse quadratis ex ipsis BA, AT.
Tpajywyois. . '
équilatéral; donc -le parallélogramme AAEB est un quarré, et il est décrit avec la
droite 4B ; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLVIL

Dans les triangles rectangles, le quarré du cété opposé a V'angle droit est
€gal aux quarrés des cdtés qui comprennent Vangle droit.
Soit ABr un triangle rectangle, que BAr soit I'angle droit; je dis que le guarré
cOté Br est égal aux quarrés des cdtés B4, AT.
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Avayypdpbe yap dmws pw Tiis BT Tevpdyuyor
7o BAET* ano % 7@y BA, AT 7a HB, ©I* xai
fiz 1ol A omoripg Ty BA, TE wapdAAnAos
ixbe n AA* xai emlsyBuoar ai AA, ZT.

Kai t7rei opld iomsy exatepa ThY vme BAT,
BAH yoviav wpos O Tavs sObsia® 7§ BA, xai
76 wpic alTh onpeiw 75 A, Vo wlelas ai
AT, AH, pi 7} Ta adTa pipn xeipevas, vag
ipe&iic quviac duaiy spbaic iras moroioy® T
tOeizg dpa teviv # TA 7§ AH. A1k Ta adTd
&% xai % BA T A@.ioriv ¢7 «Wltias, Kai twei
iow ioriv # o ABT jwria 74 Umo ZBA, opba
yep Sxatipa, xoswh mposzeiclw n Umo ABT* SAn
dpa # Umo ABA JAw TH vmo ZBT ieTiv iom,
Kees émel iom 4oTiv & pev AB 7 BT, # N IB
7§ BA* dVo &3 ai AB, AA Juri Taic TB, BZ
las eigiv, ixaTipa ixaTipg, xai yuvie # vmo
ABA qwrig T Umo IBT iomic Bdoic dpa n
AA Bdou Ti IT5 fow, xai 75 ABA Tpiywroy
%3 ZBT Tpryore tativ icor. Kai tr7i0 tob pusy
ABA Tpryevou SimAdaior 76 BA mapalAnAcypau-
pov, Bagiy Te yap Tav abTiv ixouss Tav BA
xa) iy Tals alTaic sios wapaArndors Tais

-
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Describatur enim ex BI quidem quadratumn

'BAET'; ex ipsis vero BA, AT ipsa HB, Or; et

per A alterutriipsarum B4, T'E parallela ducatur
AA; et jungantar A4, ZT.

Et quoniam rectus est uterque ipsorum BAT,
BAH angulorum , ad aliquam igitur rectam BA, et
ad punctumin ei ;A, duz recte AI‘,AH,' non ad
casdem partes posite, deinceps angulos duobus
rectis equales faciunt ; in rectum igiturest I A ipsi
AH. Propter eadem et BA ipsi A© est in rectum.
Et quoniam @qualis est ABI angulus ipsi 2BA,
rectus enim uterque , communis addatur ABT;
totus igitur ABA toti ZBI est 2qualis. Et quoniam
®qualis est quidem AB ipsi BT', ipsa vero ZB ipsi
BA; duz utique AB, AA duabus I'B, BZ zquales
sunt , utraque utrique, et angulus ABA angulo
ZBr ®qualis; basis igitur AA basi ZI' 2qualis, et
ABA triangulum ipsi ZBP triangulo est 2quale. Et
est quidem ipsius ABA trianguli duplum BA
parallelogrammum, basim enim eamdem habent
BA et in cisdem sunt parallelis BA, AA ; ipsius
vero ZBT trianguli duplum BH quadratum, et
enim rursus basim eamdem habent et in eisdem

Décrivons avec Br le quarré BAET, et avec BA, AT les quarrés HB, AT; et par
le point A conduisons AA paralléle 3 Pune ou & Pautre des droites Ba, TE; et

joignons AA, ZT.

Puisque chacun des angles BAT, BAH est droit, les deux ‘droites AT, aH,

non placées du méme cdté, font avec la droite BA au point -A de ceue
droite, deux angles de suite égaux i deux droits; donc la droite ra est
dans la direction de aH; la droite BA est dans la direction 4@, par la
méme raison. Et puisque 'angle aBr est égal & l'angle zBA, étant droits I'un
et P’autre, si nous leur ajoutons V'angle commun ABr, l'angle entier aBA sera
égal a I'angle entier zBr (not. 4). Et puisque aB est ¢gal 4 Br, et zB 2 Ba, les
deux droites aB, AA sont égales aux deux droites B, Bz, chacune & chacune;
mais I'angle aBA est égal a l'angle 7Br; donc la base as est égale a la base
zr, et le triangle ABa égal au triangle zBr (4). Mais le parallélogramme Ba
est double du triangle aBa (41), car ils ont la méme base Ba et ils sont eutre
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BA, AA® 705 J% ZBT Tpspavou Siwhdesor v BH 7e-  sunt parallelis ZB, HT ; aqualium autem dupla
Tpeyeivor, Bdaiy Te yap Ay Thy abTiy ixoves  ®qualiainter se sunt; zquale igitar est et BA pa-
Thy ZB xai iy Taic avTalc sies wapadiireic?  rallelogrammum ipsi HB quadrato. Similiter au-
Tai¢ ZB, HT* 7& 4% 78y lowy HwAdma jrw  tem junclis AE, BK ostendetur et TA parallelo-
aArirosg sorive Joor dpa ioTi xa) 7o BA map- grammum equaleipsi ©F quadrato. Totum igitur
uMnAc’qu.l,uoy 7@ HB 1""?“‘}""9- Opoiwg  BAEL quadratum duobus HB, er quadratis -

-

[

N A A B

quale est, et est quidem BAET quadratum ex BI*
descriptum , ipsa vero HB, ©T ex BA , AT; ergo
quadratum ex BI latere quale est quadratis ex

N, imlwyrvuirer véy AE, BK, Juxdicvras
xaj 70 TA mapadAnAiypapyuoy icoy 76 OF 7o~
Tpaytvg* SAoy dpa T BAET Terpdywser duoi
70ic HB, OF Terpajwross isoy tori. Kai icrs BA, AT lateribus ; ergo.in rectangulis, etc.
. Rt

76 piv BAET Terpdypevor ams Tis BT avaypa-

. @ir, T& §t HB, OT awo Tay BA, AT* 76 dpa

» \ ~ Lol 4 8 v » \ ~

axo Tag Bl wAwpa¢ TeTpajyuror” icov ¢0Th Toig

bl \ ~ ~ ’ o

amo Tay BA, AT wAwpar Tevpajyavosce Ev dpa

~ 3 4 \ A t¥a
_ voi¢ ophoyawiorc, xai Ta 1&hs.

les mémes paralléles Ba, AA; le quarré BH est double du triangle zBr , car
ils ont la méme base Bz et ils sont entre les mémes paralleles zB, Hr; et les
grandeurs qui sont doubles de grandeurs égales, sont égales entr’elles ; donc le
parallélograme BA est égal au quarré HB. Ayant joint AE, BK, nous démon-
trerons semblablement que le parallélogramme ra est égal au quarré er; donc
le quarré entier BAET est égal aux deux quarrés HB, er. Mais le quarré BaET
est décrit avec Br, et les quarrés HB, or sont décrits avec BA, AT; donc le
quarré du coté Br est égal aux quarrés des coiés Ba, ar. Donc dans les trian-
gles, etc.
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TMPOTAZIZ ux,

M ’ A\ A Lod ~ ~ 4

Ecty Tpip 6oy To &m0 pIds TAY BAUPOY TeTpd-
Ywvor gy § Toig drd TdY AokThY ToU Tpiptvey
U0 mAwpGY Terparavoict # mapiexcpivy Jevia

A -~ ~ ~ ’ ~
Um0 7@y Aumdy ToU Tpipdvew do mAevpiy opba
sore,

’ M Lod A * ' ~ ~

Tprywrev yap 7eu ABT 70 ame pias Tag BT

mALUPLs TeTpdswior icoy L0T@ Tois WO TaY
~ » L4 (4
BA , AT #Awpdv TeTpajuross® Alpw o7 opbd
A

T2y % Uwo BAT jaria,

PROPOSITIO XLVIIL

Si trianguli ex uno laterum quadratum 2quale
est quadratis ex reliquis trianguli duobus late-
ribus; contentus angulus a reliquis trianguli
duobus lateribus rectus est..

Trianguli enim ABT ex uno BT latcre quadra~
tum ®quale sit quadratis ex BA, AT lateribus;
dico rectum esse BAT angulum.

B

Hy 8w yap amd Tob A onusiov 75 AT eluig!
wpoc epbac # AA, xai xeirfw 78 BA ism a4 AA,
xai tmiiwyfw # AT,

Kei 76l iow doriv # AA 7§ AB, fooy to7)
xa} 0 and Tis AA TeTpdywvoy TG amo T AB
Tyrpayare. Kooy mpooxeicdn 50 amd 1#g AT

Ducatur enim ab A puncto ipsi AT recle ad
rectos AA, et ponaturipsi BA @qualis A4, etjun~
gatur AT,

Et quoniam aqualis est AA ipsi AB, zquale
est ct ex AA quadratumipsi ex AB quadrato. Com-
mune addatur ex AT quadratum ; ipsa igitur ex

PROPOSITION XLVIIL

Si le quarré d’un des cotés d’un triangle est égal aux quarrés des deux cdtés
restants de ce triangle, 'angle compris par les deux cotés restants est droit.
Que le quarré du coté Br du triangle ABT soit égal aux quarrés des cotés

BA, AT; je dis que I'angle Bar est droit.

Du poiut A, conduisons la droite Aa perpendiculaire & Ar (11), faisons aa

¢égal & BA, et joignons AT.

Car puisque a4 est égal A 4B, le quarré de aA est égal au quarré de As.
Ajoutons le quarré commun de ar; les quarrés des droiles AA, AT scront égaux

.

1I



82 LE DEUXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE.

TeTpdywrert Ta dpa amo Tar AA, AT TeTpajura
ioa Tl 7ol awd Tav BA, AT TeTpajevosc.
A Tofs piv amd Ty AA, AT looy ioTi 78
@m0 THg AT, 4pbn 9dp teTiy % Umd AAT gwvias
Toi¢ d% &wd 7@y BA, AT {goy ¢ari 70 amd Tie
BT, UmixuTas pdp* 70 dpa d7d THe AT Terpd-
qevoy iTor 107} 7§ dwo TS BT TeTparre® GoTs

AA, AT quadrata ®qualia sunt ipsis ex BA, AT
quadratis. Sed ipsis quidem ex AA, AT zquale
est ipsum ex AI', rectus enim est AAT angulus ;
ipsis vero ex BA, AT wquale est ipsum ex BT,
ponitur enim; ipsum igitur ex Ar' quadratum
®quale est ipsi ex BT quadrato ; quare et latus
Ar jpsi BT est zquale; et quoniam 2qualis est

xai FAwpd # AT 75 BT soriv Jowe xal imei ion
toTiv # AA TH AB, xors & » AT, dVo M ai
AA, AT Jdvai 7aic BA, AT Jrar sici, xal
Bdoic n AT Bdoes T4 BT 2 ion* ywvia dpa 1 7d
AAT yurig 74 6w BAT 3 Yon, Oph & # omd
AAT* opbs dpa xai # vmd BAT. Edr dpa Tpryd-
Y0U 5 Xetd T 659 ce

T

AA ipsi AB, communis autem AT, duz uti-
que AA, AT duabus BA, AT gquales sunt, ct
basis AT basi BT est ®qualis ; angulus igitur AAT
angulo BAT pst ®qualis. Rectus autem AAT;
rectus igitur et BAT. Si igitur trianguli, etc.

aux quarrés des droites BA, Ar. Mais le quarré de Ar est égal ‘aux quarrés des
droits aA, Ar (47), car langle aar est droit, et le quarré de Br est supposé
égal aux quarrés des droites BA, AT; donc le quarré de ar est égal au quarré
de Br; donc le cdté ar est égal au cOté Br; mais AA est égal a AB, et Ar
est commun; donc les deux droites aa, Ar sont égales aux deux droites BA,
AT ; mais la base ar est égale 4 la base Br; donc I’angle aar est égal i V'an-
gle Bar (8). Mais Vangle aar est droit; donc langle Bar est droit aussi.

Donc, etc.

FIN DU PREMIER LIYRE.
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DEFINITIONES.

1. Omne parallelogrammum rectangulam cone
tineri dicitur sub duabus rectum angulum conti-
nentibus rectis.

2. Omuis autem parallelogrammi spatii eorum
circa diametrum ipsius parallelogrammorun;
unumquodque cum duobus complementis gno-
mon vocetur.

LE DEUXIEME LIVRE
DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

DEFINITIONS.

1. Tour parallélogramme rectangle est dit contenu sous deux droites qui

comprénent un angle droit.

2. Que dans tout parallélogramme, I'un quelconque des parallélogrammes
décrits autour de la diagonale avec les deux compléments soit appelé gnomon.
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PROPOSITIO I

Si sint dux rectz, secta fuerit autem altera
ipsarum in zqualia quotcunque segmenia ; con=-
tenturn rectangulum sub duabus rectis @quale
est et ipsis sub non sectd et unoquoque segmen-
torum contentis rectangulis.

Sint duz rectx A, BI', et sccta sit BI' ut-
cunque in A, E punetis; dico ipsurﬂ sub A,
BI contentum rectanguluin @quale esse et ipsi
sub A, BA contento rectangulo, et ipsi sub
A, AR, et etiam ipsi sub A, ET.

A B A ET
H K A ©® ]
z

Hybw ydp anwd o0 B’ 74 BT wpoc opbag #
BZ, xai xeicdw 79 A ion » BH, xai fia uivh
700 H 7 BT wapdrrndos #xfw # HO, &z &
7@y A, E, T 7§ BH mapdAindes axdwcar ai
4K, EA, TO.

Ducatur cnim a B ipsi BT ad rectos BZ, et
ponatur ipsi A @qualis BH, et per H quidem
ipsi BT parallela ducatur H®; per A, E, T
vero ipst BH parallele ducautur AK, EA, I'O.

PROPOSITION PREMIERE.

Si I'on a deux droites, et si Pune d’elles est coupée en tant de parties
qu’on voudra, le rectangle contcnu sous ces deux droites est égal aux rec-
tangles contenus sous la droite qui n’a point été coupée, et sous chacun
des segments de I'autre. :

Soient deux droites A, 8T, et que Br soit coupé a volonté aux points 4, E;
je dis que le rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle contenu sous
A, Ba, au rectangle sous A, AE, et au rectangle sous A, ET.

Pur le point B, condunisons Jla droite kz perpendiculuire & Br (11, 1);
faisons BH égal 4 A, et par le point H ccnduisons He paralltle i Br (31. 1);

et par les points &4, E, r, conduisons les droites &k, EA, re paralleles a la
droite BH.
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Isoy & ters 70 BO Tois BK, AA, EO, Kai
Yoms ©5 piv BO 78 Omd 7iv A, BT, mypixeras
pay yip Smd 7oy 5 HB, BT, jom &% @ BH 77 A*

75 & BK 706 {md Tév A, BA, mepuysTas per

yap vmo Tev HB, Ba, irn & % BH 7% A* 70
N AA 707 Omd Ty A, AE , ion yep # AK, ToUT
iy 0 BH, 75 A* xai {74 opolwg 7o EO 708
S wey A, EI* 70 dpa vwd 7av A, BT icor
$or) 76 T 070 A, BA, xa) 7§ Umd A, AE, xai
{34 7§ U8 A, ET. Ear dpa &1, xai 72 s,

NPOTAZIE §.

Edv «Ba ypappn Tunbi a¢ fruxse, Tat
UROTHS GANG Rl SXATIPOU TV TUNULTOY Tipi=
xopwva opbordna fra? ioTi T4 dmo TiHgd SAng
TeTpajye.

Eddsia ydp # AB Tetpncde o¢ ituxe xata
46 T ompseiors Aipw 471 75 umo Tiv AB, BT
Fepraxoueror SpBogursor , pura Tl Ore Tiv i BA,
AT mspryopivov dpboywyiov, isoy toTi 7% dwd
Tis AB TeTpajurg.
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XEguale utique est BO® ipsis BK, AA, EO;
et est quidem B® ipsum sub A, BI', contine-
tur enim sub KB, BT, xqualis autem BH ipsi
A ; BK vero ipsum sub A, 34, continetur
enim sub HB, BA, ®qualis autem BH ipsi Aj;
AA vero ipsum sub A, AE, ®qualis enim AK,
hoc est BH, ipsi A; et etiam similiter E® ip-
sum sub A, ET; ergo ipsum sub A, BT zquale
est ipsi sub A, BA, et ipsi sub ipsis A, AE,
et etiam ipsi sub A, EI. Siigitur siot, etc.

PROPOSITIO 1l

Si recta linea secetur utcunque, ipsa sub totd
et utrogue segmentorum conteata rectangula
#qualia suut ipsi ex tots quadrato.

Recta enim AB secetur utcunque in I puncto;
dico ipsum sub AB, BT contentum rectangu-
Jum, cum ipse sub BA, AT coutento rectan-
gulo, zquaie essc ipsi ex AB quadrato.

Le rectangle B® est égal aux rectangles BK, a4, E@. Mais 80 est le rectan-
gle sous A, Br, puisqu’il est contenu sous HB, BI, et que BH est égal 2 4 ;
BK est le rectangle sous A, BA, puisqu’il est contenu sous HB, Ba, et que BH
est égal 3 A; AA est le rcctangle sous A, AE, puisque 2K, c’est-i-dire
BH, est 6égal 2 A; et semblablement, E© est le rectangle sous A, Er; donc le
rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle sous A, Ba, au rectangle
sous A, AE, et encore au rectangle sous A, Er. Donc, etc.

PROPOSITION 1L

Si une ligne droite est coupée a volonté, les rectangles contenus sous la
- droite entiére et sous 'un et Pautre segment, sont égaux au quarré de la
droite entiére. v

Que la droite AB soit coupée & volonté en un point T; je dis que le rec-

tangle contenu sous AB, Br, avec le rectangle contenu sous AB, ar, est égal
au quarré de AB,
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Avayvypdpbu yap ano Tis AB TeTpdywroy T3
AAEB, xai #x0w dyd 700 T dmovipg Ty AA, BB
wapdAAndos o TZ,

A

Describatur enimp ex AB quadralum AAEB,
et ducatur per I alterutri ipsarum A4, BE
parallela I'z.

T B

A

Yooy 84 teriS 75 AE 7o AZ, TE* xa) (ors
%5 ptv AE 70 amd Ths AB Terpdjwrort 7o J%
AZ 76 Umd Ty BA, AT mphxéy.unv dpboyarsert
TeprieTas piv pap Umo TRY AA, AT, fow &4 a
AA 7§ AB* 73 &% IE 70 umo AB, BT, ion 9dp
# BE 7§ AB* 70 dpa umo Ter BA, AT, pera
w00 Umd Tiv AB, BT, icoy o7 T4 and ¢ AB

Terpayury, Edy dpa sideia, xai a i&is.

TMPOTAZIZ 9.

Eay wlsia ypapmun Tundy de iruxs', 70 omd
THE OANS Kai ¥O§ TGV TMMATHY WPIEYOYOY
aploydvior Toor iovi 75 7o Smd Ty TUAUdTHY
weprexomives splojurie xai T§ dwd Tod mporipn-
JAYOU TUARATOG TETPA RV,

Z B8

Kquale utique est AE ipsis AZ, IB; et
cst quidem AE ipsum ex AB quadratum, AZ
vero ipsum sub BA, ATl contentum rectan-
gulum, continctur etenim sub AA, AT, ®zqualis
autem A4 ipsi AB; TE vero ipsum sub AB, BI,
aqualis enim BE ipsi AB; ipsum igitur sub BA ,
AT, cum ipso sub AB, Br, quale est ipsi
ex AB quadrato, Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO 11l

Si recta linca sécetur utcunque, ipsum sub
totd et uno segmentorum contentum rectangu=-
lum zquale est et ipsi sub scgmentis contento
rectangulo, et ipsi ex pradicto segmento qua-
drato.

Avec B décrivons le quarré AAEB (46. 1), et par le point I conduisons Iz
parallele & Pune ou & l'autre des droites Aa, BE (31. 1).

Le quarré AE est égal aux rectangles Az, TE; mais AE est le quarré de B,
az est le rectangle contenu sous BA, AT, puisqu’il est contenu sous Aa,

[

AT, et que AA est égal a AB; et IE est le rectangle contenu sous AB, Br;
puisque BE est égal 4 AB; donc le rectangle sous Ba, Ar, avec le rectangle
sous AB, Br, est égal au quarré de AB. Donc, eltc.

PROPOSITION Il1L

Si une ligne droite est coupée & volonté, le rectangle ¢ontenu sous la
droite entiére et 'un des segments, est égal au rectangle contenujsous les
segments et au quarré du segment premiérement dit.
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Eibeia 9dp # AB Feruncde e¢ iTuxs xavd
79 T 2* Aigw i7s ¥ Omd 7év AB, BT mepieys-
prroy cpboyevior {oov i) 7§ Om Ty AT, IB
weprexopery oploywri, perd 700 &mo TH¢S BT
‘ﬂ‘rpa;«évou.

Arayeypabe ydp amd TiHc TB TeTpdyuror 75
TAEB , xai Jiixdet #» EA 47 76 Z, xai did
700 A omoripg 7éy T4, BE wapdArnhos ixde
» AZ.

A T

Recta enim AB secetur utcunque in I'; dico
ipsum sub AB, Br contentum rectangulum
equale esse ipsi sub AT, T'B countento rectan~
gulo, cum ipso ex Br' quadrato.

Describatur enim ex I'B quadratum TAEB, et
producatur BA in Z, et per A alterutri ipsa-
rum A, BE parallela ducatur AZ.

2 73

Iooy &N $o7s 76 AR 70i¢ AA, TE* xa}iors T
piv AE 70 vmd 7@y AB, BT mepieydpevor éplo-
qurioy , mepiexsTas puay yap Umd Tov AB, BE,
fen O\ 3 BE 7§ BI* 76 & AA 70 0o 7av AT,
TB, fom 3dp # AT 7§ IB* 73 & AB 79 ano Tiis
TB werpayuroy* 75 dpa uwo Tay AB, BT wrepie-
xopmeror cpboravioy Yooy ieri vE umd Ter AT,
TB mspityousrg oployarip , xard Tob dwo 775 TB
Terpajerov. Ear dpa «idiia , xati 7a e&hc.

E

ZEquale utique est AR ipsis AA, TE; et est
quidem AE ipsum sub AB, BI contentum rec-
tangulum , continetur etenim sub AB, BE,
®qualis autem BE ipsi Bl ; AA vero ipsum
sub AT, TB, zqualis enim Al jpsi I'B; AB
autem ex I'B est quadratum ; ipsum igitur sub
AB, Br contentum rectangulum ®quale est
ipsi sub AT, T'B contento rectangulo , cum
ipso ex I'B quadrato, i igitur recta, etc.

Que la droite AB soit coupée a volonté au point T'; je dis que le rectan-
gle contenu sous aB, BT est égal an rectangle contenu sous AT, 1B, avec le

quarré de BT.

Avec 1B décrivons le quarré raEB (46. 1), prolongeons EA en z, et parle
point A conduisons Az paralléle 2 Yune ou & Vautre des droites ra, BE (31. 1),

Le rectangle AE est égal aux rectangles Aa, TE; mais AE est le rectangle
contenu sous AB, BT, puisqu’il est contenu sous AB, BE, et que BE est égal
a Br; Aa est le rectangle sous AT, TB, puisque AT est égal & IB; et 4B est le
quarré de 1B; donc le rectangle contenu sous AB, TB est égal au rectangle
contenu sous AT, rB, avec le quarré de ¥8. Donc, etc.
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A

PROPOSITIO 1IV.

Si recta linea secctur utcunque, ipsum ex
totd quadratum ®qualc est et ipsis ex segmentis
quadratis, et ipsi bis sub segmenlis contento
rectangulo.

Recta enim linca AB sccetur utcunque in T';
dico ipsum ex AB quadratum xquale esse et ipsis
ex AT, B quadralis, etipsi bis sub AT, I'B
coutento rectangulo.

T B

A

e. “ié\x '

Avaysypd@de yap axd 7h; AB Terpagwrcy
70 AMEB, xal tmilixfew » BA, xai Sid uiv
700 T omoTipg Tav AA, EB mapaiinios ixdw
# THZ, fia & 7ol H omoripy 7oy AB, AE wap-
dAA#A0g iixw # OK.

!
z E

Describatur enim ex AB quadraium AAEB,
et jungatur B4, ct per I' quidem alterutri ip-
sarum A4, EB parallcla ducatur THZ, per H
vero alterutrl ipsarum AB, AE parallela duca-
tur ©K. ’

PROPOSITION 1Y.

;

Si la droite est coupée 4 volonté, le quarré de la droite entiére est égal
aux quarrés des segments, et i deux fois lc rectangle contenu sous les deux

segmeuts.

Que la droite AB soit coupée 4 volonié au peint T; je dis que le quarré
de AB est égal aux quarrés des segments AT, 1B, et a4 deux fois le rectangle

contenu sous AT, IB.

Avec AB décrivons le quarré AaEB (46. 1); joignons Ba; par le point T con-
duisons THz paralléle & I'une ou i lautre des dicites Aa, EB (31. 1), et par le
point H conduisons ek parallcle 4 'une ou i Vautre des droites AB, aE,
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Kai t7ei waPaiAAnAo'g toeTiy 0 TZ Th AA, xel
tic avTds tumimTwxey % BA, ¥ ixTo¢ Jwvie
¥ U THB ien ieri 7§ ivroc xai dmvarrior T3
umo AAB. AMX # Umo AAB 7§ vwo ABA ioTiy
iow, s7ii xal mrevpa n BA TH AA ieTiv iowe
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Et quoniam parillela est TZ ipsi AA, et in
ipsas incidit BA, interior angulus FHB xqualis
est interiori et opposilo AAB. Sed AAB ipsi ABA
est xrqualis , quoniam et latus BA ipsi AA cst
®quale ; et THB igitur angulus ipsi HBT est

®qualis; quare et lalus BI lateri TH est equale.
Sed I'B quidem ipsi HK est ®qualis, TH vero
ipsi BK ; et HK igilur ipsi KB estqualis; ®qui-
laterum igilor est THEB. Dico ctiam ctrectangu-
lum. Quoniam enim parallela est CH ipsi BK, et
in ipsas iacidit T'B; ipsi igitur KB, BrH anguli
duobus rectis sunt xquales. Rectus autem est
KBI'; rectus igitur ¢t BH. Quare et oppositi
THK, HKB recli sunt; rectangulum igitur cst
THKB. Ostensum aulem est et wquilalerum;
quadraium igitur cst, et est ex TB, Propter eadem
ulique et @Z gquadratum est, clest cx ©H , hoc est
ex AT; ipsa igilur ®Z, TK guadrata ex AT,

xei # U7o THB dpa jwrie 7# oo HBT iorly
fon* &ove xal mAwpa # BT whswpd 70 TH ioriv
ien?. AMAa # piv TB 7§ HK towivion, # Ji TH
78 BK* xai # HK dia 7§ KB toviv ion* icd-
wmAtupoy dpa ¢¢7s 70 THKB. Aije &% 071 xai
oplorricy. Ewei 9ap mapdAinAcs toriv #n TH
T8 BK, xai tic advd¢ érimecey w TB3* ai dpa
uwd KBT, BTH jwiias duciy 6p8a’c olaiv ivari,
O;8i dt # vwo KBI* ¢ dpe zai # ¢mo BTH.
Qore xas ai awearricr, af vwé THK, HKB
oglaicicere ¢ployw:sor dpat77i 7o THKB, Edeiy by
St xai iscmAevpors TeTpds wrov dpa t6T , net LTIy

a7 ¢ IB. Aid 7d avtd d§ xal 70 €2 TeTpt=
IB sunt. Et quoniam auale est AH ipsi HE,

et est AH ipsumn sub AT, I'B, aquulis enim
HT ipsi I'B; ct HE igitur xquale ipsi sub AL,
IB; ipsa igitur AH, HE ®qualia sunt ipsi bis

r 3 \N W 3 A ~ ~ 3 ¥
JWrov £5TL y xai 0TIy 270 The OH , TeuT eoTay
» ~ o )
ams? 3¢ AT* 7a dra OL, TK Terpdyora dubd

~ ’ N N ¥ » \ \
Ty AT, TB tici. Kai smei ooy ¢ovi 70 AH 76
.

HE , xai iors 70 AH 70 vmo Tav AT, IB, ion

Puisque Tz est paralléle & A4, et que Ba tombe sur ces deux droites, Pangle
extérieur THE est égal a l'angle intérieur et opposé AaB (29. 1). Mais ’angle AaB
est ¢gal a Tangle aBa” (5. 1), puisque le c6té BA est €gal au cdté Aa; donc
Pangle rHB est égal & Pangle HBr; donc le cété Br est égul au coté ra (6. 1);
mais TB est égal & HK (34. 1), et TH égal 4 BK; donc HK est ¢gal & kB; donc
le quadrilatére THKB est équilatéral. Je dis qu’il est rectangle. Car puisque IH
est parallele a BX, et que I's tombe sur ces deux droites, les angles KBr, BrH gont
égaux a deux droits (29. 1. Mais Vangle kBr est droit (déf. 0. 1); donc
Fangle BrH est droit. Donc - les angles opposés THK, HKB sout droits aussi
(34. 1); donc le quadrilatére THKB est rectangle. Mais on a démontré qu’il est
équilatéral; donc ce quadrilatére est un quarré, et ce quarré est décrit avec TIB.
Par la méme raison @z est anssi un guarré, et ce quarré est décrit avec 84, c’est-
a-dire avec ar; donc ez, 1k sont des quarrés décrits avec AT, TB. Et puisque le

rectangle AH est égal au rectangle HE (43. 1), et que le rectangle AH est com-
12
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9ep # HT 74 TB* xai 70 HE dfa icoy to7i 78
vmo 7iv0 AT, TB* Ta &fa AH, HE ira to7i 76
&3¢ vme Ty AT, IB. Eors &% xai 74 ©Z, TK

’ v \ ~ A of ’ \
TeTpajwre amo 7wy AT, TB® Ta dra Teqrara T4
©Z, TK, AH, HE ica trTi Tois Tt dmo Ty
AT, TB Terpaytvoss xai 76 Jig umo Ty AT, TB

A

sub AT, I'B. Sunt autem et ©Z, I'K quadrata
¢x AT, I'B; ergo quatuor ©2, 'K, AH, HE
@qualia sunt et ipsis ex AI', I'B quadratis et
ipsi bis sub Ar', TB contento rectangulo. Sed
quatuor @2, 'K, AH, HE totum sunt AAEB,
quod cst ex AB quadratum; ergo ex AB qua-

o

a

mepiexopeve oploywvin. AXAG Té Tiooaral O,

TK, AH, HE Aoy ¢07) 76 AAEB, & tors 70" and

THs AB TeTpdywrov® To dpa awo TH¢ AB TeTpol-
;’ > \ ~ 3 A ~

Ywyoy ioov edTi Toig Te w0 Twy AT, TB TeTpa—

ywvoss nai T4 Jic uws Tay AT, TB wepreyomivg

opboywrip. Eay dpa eubeia , xai va £is.

dratum wquale est ctipsis ex AT, I'B quadratis
et ipsi bis sub AT, I'B conlento rectangulo, Si
igitur recta, cct.

pris sous les droites Ar, rs, car Hr est ¢gal & IB, le rectangle HE est égal
au rectangle sous Ar, rB; donc les recltangles AH, HE sont égaux 2 deux fois le
rectangle sous ar, r8. Mais les quarrés 2, TK sout décrits avec lcs droites AT, TB;
donc les quatre figures €z, TK, AH, HE sont ¢gales aux quarrés des droites Ar, B
et a deux fuis le rectangle compris sous ar, rB. Mais les quatre figures ez, 1K,
AH, HE sont la figure enticre A2EB, qui est le quarré de aB; donc le quarré
de AB est égal aux quarrés des droites ar, TB, et a deux fois le rectangle com-

pris_sous Ar, rB. Donc, etc.
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KAI AAAQZ',

\ IR ~ ’ »
At";/w oTs TO amo ThS A.B*»’rs'rpuywvov sooy
~ ~ ,
¢o7i Toic T+ amo 7oy AT, TB TeTpaywi ol xai

7@ &g 0o Tav AT, IB mepseyomery spojerio.

\ ~ 3 ~ ~~ 2 AN 14 ’
Exi FAP THG AUTHG LT PAH S, E7TES ien eoTiy .

-~ > ez A ~ "
® BA 7§ AA, ion toTi xai pwria 4 Lo ABA 74

Um0 AXB* xal emel marTos Tpiywiov al Tpeis
ywvias Susiv 5P9a7g {ras eiciv, ToU ABA &'Faz Tpi-
yeovey ai Tpeis yuviar, ai v7d ABA, AAB, BAA,
Jusiy spbaic ivas cicive Opi & 4 U=d Baa,
Aoimal dra ai umo ABA, AAB pug oplf ieas
ticis xai ¢iciv foar* sxaTifa dpa Tiy umo ABA,
AAB suioud ieriv ofbic, Opbs &t ¥ vmo BIH,
ion ydpiori TH tvTis ai® amivayTior T wpos THS
A AOHH;-JFd. A 07 THB npicud ervay opbiiee
itn ;@ v7o THB quwvia T Uwe TBH* Gore
xai 7wAeupd # BT 14 TH toriv icn. AMX # ply
IB 7# HK teTiv ion, % 0% TH 7§ BK* ioimaewpey
dpa 0T ‘1'5 TK. Exes d% zeit oplny 70y oo TBK

’ ’ o » A \ o
Jwviay® TETPAYWYOr &pa 0TI TO TK, xai sorsy
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ET ALITER.

Dico ex AB quadratum equale esse et ipsis
cx AT, I'B quadralis et ipsi bis sub AT, I'B
contento rectangulo.

Quoniam enim, in cidem figurd, mqualis
cst BA ipsi AA, mqualis est et angulus ABA
ipsi AZB; et quoniam omnis trianguli tres anguli
duobus rectis xquales sunt, ergo ABA trianguli
tres anguli ABA, AAB, BAA duobus rectis z-
quales’ sunt. Rectus autem BAA; reliqui igitar
ABA, AAB uni recto aquales sunt; et sunt
axquales ; uterque igitur ipsorum ABA, AAB di-
midius est recti. Rectus est autem BFH, mqualis
enim est interiori et opposito qui ad A ; reliquus
igitur I'HB dimidius est recti ; a-qu-alis igitur
est THB angulus ipsi BH ; quare et latus BT ipsi
TH est zquale. Sed I'B quidem ipsi HK est -
qualis, TH vero ipsi BK; aquilaterum igitur
est K. Habet autem et rectum I'BK angulum ;

quadratum igitur est TK, et est ex I'B. Propter

ET AUTREMENT.

Je dis que le quarré de AB est ¢gal au quarré des droites AT, TB et & dcux
fois le rectangle compris sous AT, TB.

Car puisque, dans la méme figure, BA est égal 4 A3, langle ABa est égal a
Pangle aap (5. 1); et puisque les trois angles de tout triangle sont égaux i
dcux droits (32. 1), les trois angles ADa, AaB, BAA du triangle AB3 sont égaux &
deux droits. Mais Pangle BAa est droit; denc les deux angles restants ABA, AaB sont
égaux a un droit; et ils sont égaux ; donc chacun des angle 2B, AaB est la moitié
d'un droit. Mais Pangle BTH est droit, car il est ¢gal a I'angle intérieur et opposé
en A; donc Vangle restant THB est la moitié d’un droit; donc Pangle THD est égal &
BH; donc le ¢61é Br est égal au ¢o6té TH (34. 1). Mais T8 est ¢gal AHK, et TH égal a
Yangle BK (34.1); donc IK est équilatéral. Mais il a Pangle droit TBK ; donc IX est

A\
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d7é ¢ IB. Ard T avtd dn xai T0 OL Te~
'rpcq wroy borid N xai toriv i00y0 76 awrd TH¢ AT
Td apa. K, ©1 -n'rpu.';wm toTI, xeti VOTIV iow
T0is o Tay AT, TB. Ka) imei igoy iori 76 AH
'rgn HE , xai ievs 75 AH 70 UTO T AI‘, IB,

fon 47717 'yap » TH 'rn IB, xaj 7o EH ¢F¢ ooy
a]] 70 ums Tiy AT, I'B' Td aFa AH, HEira tori

7§ &i¢ vmo Tav AT, TB, Eaws & xai T2 IK, ©Z

A

‘LE DEUXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

eadem utique et ©Z quadratum est, ct est -
quale ipsi ex Al'; ergo 'K, ©Z quadrata sunt,
et sunt zqualia ipsis ex Ar', T'B. Et quoniam
xquale est AH ip;i HE, et est AH ipsum sub
AT, T'B, =mqualis est enim TH ipsi I'B; et EH
igitur @quale est ipsi sub AT, I'B ; ergo AH, HE
aqualia sunt ipsi bis sub AT, I'B. Sunt autem et
ipsa TK, ©Z xqualia ipsis ex AT, I'B; ergoI'K,

T B

e

B 1«

A

{oa Toic ams 7oy AT, I'B* 7a dpa TK, OZ, AH,
HE ica \eTi Toic T¢ amo Tév AT, IB xei 763 Jig
Ume Ty AT, TB, AM& 72 TK, OZ xai 72 AH,
HE Aoy to7) 70 AE, 8 toriy amo THs AB Tv-
'rf:aywov Todpa & -rn ¢ AB 'rrr,':atymav ooy tori
Tols Te aws Tiy AT, rB 'rrrfdyan ofg xai TP di¢

vmo Tav AT, TB wcplixoy.wzp opeo'ywvup. O7sp
o ~
0 Sifas,

©Z, AH, HE ®qualia sunt et ipsis ex AT, I'B et
ipsi bis sub AT, IB. Sed 'K, ©Z et AH, HE
totum sunt AE, quod est ex AB quadratum;
ergo ex AB quadratum mquale est et ipsis ex
Ar, TB quadralis ctipsi bis sub AT, TB con-
tento rectangulo. Quod cportcbat ostendere.

un quarré, etil est le quarré de r8. Par ]a méme raison, @z est un quarré, et il est
égal- a celui de ar; donc 1K, ez sont des quarrés, et ils sont égaux a ceux des
droites ar, 1B. Et puisque AH est égal & HE (31. 1), et que AH est sous
AT, TB, car TH est égal a 1B; le rectangle EH ecst ¢gal au rectangle sous
Ar, 1B ; douc les rectangles AH, HE sont é¢gaux a deux fois le rectangle compris
sous AT, TB. Muis les quarrés Tk, ez sont égaux aux quarrés des droites Ar,
8; dounc les figures Ik, ez, AH, HE sont égales aux quarrés des droites Ar,
B, etadeux fois le rectaugle compris sous Ar, rB. Mais les figures 1K, 61,
et AH, HE sonl la figure entiére AE, qui estle quarré de aB; donc le quarré de
AB est ¢gal aux quarrés des droites AT, 1B, et 4 deux {ois le rectangle compris sous
ar, 1B, Ce qu'il fallait démontrer.
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 COROLLARIUM.

Ex his utique cvidens est, in quadratis spa-
tiis , circa diametirum parallelogramma quadrata
-esse.

PROPOSITIO V.

Si recta linea sccetar in zqualia et inzqua-
lia, ipsum sub inxqnalibus totius segmentis con-
tentum rectangulum cum ipso ex ipsa inter sec-
tiones quadrato ®quale est ipsi ex dimidid qua-
drato.

Recta enim aliqua AB secta sit in xqualia
quidem ad I, io inxqualia vero ad 4; dico

A T A B
s
R M
K J\ J‘ @
O )
E H A

vwo Tar AA, AB mipisxiueror opboyuvier usrd
~ P\ A ’ » > N o~ 3y
760 amwo Ths TA TeTpajuvov iqov ¢07) 76 and

T I'B Terpayure.
§ paywys -

COROL

ipsum sub 4A, AB contentum rectangulum
cum ipso ex A quadrato zquale esse ipsi ex
I'B quadrato.

LAIRE.

De la il cst cévident que, dans les quarrés, les parallélogrammes autour de

la diagonale sont des quarrés.

PROPOSI

TION V.

Si une ligne droite est coupée en parties égales et en parties indgales., le

rectangle sous les dcux segments inégaux

de la droite catiére avec le quarré de la

droi.e pla( ce entre les sections, est ¢gal au quarré de lamoitié de la droite enticre.
Car qu’une droite AB soit coupee en deux parties égales au point T, et en

dcux parties inégales au point a, je dis
avec le quarré de ra, est égal au quarré

que le rectangle compris sous aa, 4B,
de rB. &
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Avayeypibe yap amo T IB TeTpdgwyor 70 Describatur enim ex I'B quadratum TEZB,
TEZB, xai imeltuybaw » BE* xai did piv 700 A et jungatnr BE; et per A quidem alterutri
omoripa Tav TE, BL mapadrnroc #xfw % AH, ipsarum TE, BZ parallela ducatur AH, per ©
&2 &% 700 © 5770‘”’[)4 Ty AB, EZ waPi)\AnAog vero allerutri ipsarum AB, EZ parallela du-
#x8w KM, xai wdAsw dvd 700 A 6moTipg 7@y TA,  catur KM, et rursus per A alterutri ipsarum
BM 'mxpdf?\?m)\o; ﬂxew n AK', r'A, BM parallela ducatur AK,

Kati t7red iocv ¢oi 70 TO 7rdF¢'77\;;Fm[u¢ 7@ Et quoniam xquale est T® complementum
OL TapamAupumaTi , Kotyoy wpcrxew"w 76 M+ ipsi ©Z complemento, commune addatur AM ;

GAov dpax 70 TM 0A@ 7§ AZ igoy ieTive Ada  totum igitur TM toti AZ zquale est. Sed M

A

/‘\
K A ﬂ/
o

76 TM 7% AA icov irmiv, tei zai n AT 73 TB  ipsi AA mquale est quia et AT ipsi I'B est
teriv ion?* xal To AA a'z’pd. TG AL icov ¢ori, aqualis; el AA igitur ipsi AZ xquale est. Com-
Kosvoy 7rPoa‘xu/5'9w 70 TO* Aoy c"Pz 70 AO T NEQ mune addaturT@ ; tolum igilur A© ipsi NXO gno-
‘}4’(43#-01"3 iooy taTi. AANG TO yéy/l A® T Urd Ty moni :mlualc est. Sed A@ quidem ipsum sub AA,
AA, AB toTiv, ien pap 5% A© 74 ABS: xaj o AB cst, aqualis cnim A® ipsi AB; et NXO jgitur
N=O ci'pac ey isoc éoTi TH 7o AA, AB. gnomorrxqualis st ipsi sub AA, AB, Commune
Ketviy 7 "’P" ousiohe 70 AH, ¢ Loty isev 76 amweTas  eddatur AH, quod est wquale ipsi exTA ; ergo
TA* o dpa NEO 9rapwy xai 75 AH joa tori 76 NEO gnomon et AH xqualia suntipsisub A4, AB
Umo Ty AA, AB wepizyspire cpfojwrin xai T4 contento rectangulo et ipsi cx T'A quadrato.

Z

Avec la droite tB décrivons le quarré rezs (46. 1), ct.joignons BE; par le
point A conduisons aH parallele & Pune oun & Pautre des droites TE, Bz (31. 1);
par le point ® conduisons kM paralléle 2 'une ou & Tautre des droites 48, Ez;
et par le point A conduisons AK paralléle 3 'unc ou 4 autre des droitesTa, BM.

Puisque le complément 1o est égal au complément oz (45. 1), ajoutons le
quarré commun aM, le rectangle entier ™M sera égal au rectangle entier az.
Mais ™ est égal & aa (56. 3), puisque la droite Ar est égale a la droite 18;
donc*le rectangle AA est égal au rectangle az; ajoutons le rectangle commun
Te, le rectangle catier A@ sera égal au gnomon N0 ; mais A0 est le retgnﬂle sous
AA, AB, puisque A® est ¢gal 4 aB; donc le gnomon N=zo est égal au rectangle sous
AA, 2B, Ajoutons le quarré commun AH, qui est égal an quarré de 1a (corgl. 4. 2),
le gnomon N2O ct le quarre é AH SCl‘Ont ca;\ux au rcct.u,gle sous AA, AB, ctau quarré
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Sed NEO gnomon et AH totum sunt TEZB qua-
dratum, quod est ex IB; ipsum igitur sub
AA, AB contentum rectangulum cum ipso
ex T'A quadrato 2quale est ipsi ex I'B quadrato.
Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO VL

Si recta linea secetur bifariam, adjiciatur
autem aliqua ipsi recta in directum j ipsum sub
totd cum adjectd, et sub adjecld contentum pa-
rallelogrammum cum ipso ex dimidid quadrato
®quale est ipsi ex compositd ex dimidia et ad-

jectd tanquam cx uni descripto quadrato.

Recta enim aliqua AB sccctur bifariam ad T

ubctum , adjiciatur autem aliqua ipsi recla in
P » adj "

A T B__ A
- s
i -
K A N © ”—\T\M '
O/
E H Z

» o \
$7 ewhelac # BA* Afpw 071 T0 umo Twv AA, AB
’ 3 4 \ ~ 3 2 ~
meprexoperor opbogerioy peira Tl awo TS IB

4 » 3 \ ~ Yy A ~ 4 ,
TETpayWrLv b0oy ¢6Th T awo Tig LA TeTfaywri,

directum BA; dico ipsum sub AA', AB conten-
tum rectangulum cum ipso ex TB quadrato -

quale esse ipsi ex I'd quadrato.

+

de ra, Mais le gnomon N0 et AH sont le quarré entier TEZB, qui est décrit avec I's;
donc le rectangle compris sous A4, AB, avec le quarré¢ de Ta, est égul au quarré

de r8. Donc, etc.
PROPOSITION VL

Si une ligne droite est coupée en deux parties égales,-et si on lui ajoute
directement une droite, le rectangle compris sous la droite entiére avec la
droite ajoutée, et sous la droite ajoutée, avec le quarré de-la moitié de la droite
enticre, est égal au quarré décrit avec la droite composée de la moitié de Ja
droite entiére et de la droite ajuutée, comme avec une seule droite.

Qu’une ligne droite AB soit coupée en deux parties égales au point T; quon -
lui ajoute directement une autre droite Ba; je.dis que le rectangle compris -
sous Aa, aB, avec le quarré de 1B, est ¢gal an quarré de ra.
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Arayeypaphn -y&p amo Ti¢ TA 're;rpé'yw'/ov o Dcscribatar enim ex TA quadratum TEZA,

TEZA, xai emslewyfw w AE, xai did uiv 7ou et jungatur AE,
terulri ipsarumn FE, AZ parallela ducatur BH ;

et per B quidem punctum al-

B onutiov ¢woTipe Tay TE, AZ mapiAinios
780 # BH* Jia It 705 © enpeiou omoripe Téy
AA, EZ 'mtparf?\)\nxog dxdw % KM* xaj i71 diz
700 A omoTépa Ty TA, AM maparinios #ydw
# AK. -

per © vero punctum alterutri ipsarum AA, EZ
paralicla ducatur KM; et adhuc per A alterutd
ipsarum FA, AM parallela ducatur AK,

A T )B_/A . -
(o) ¢

K M

A NO/.

E H z

Quoniam igitur ®qualis est AT ipsi I'B, -
quale est et AA ipsi I'©. Sed I'@ ipsi ©Z 2quale
est; et AA igituripsi ©Z est xquale. Commune
addatur I'M; totum igitur AM ipsi N2@ gnomoni
cst 2quale. Sed AM est ipsum sub A4, AB, -
qualis enim est AM ipsi AB; etigitur NZO gno=
mon rqualis cst ipsi sub AA, AB conleuto rectan-
gulo. Comnmune addutur AH, quod est equale ipsi
cx I'B quadrato; ipsum igitursub AA, AB conten-
tum reclangulum cum ex I'B quadrato xqualce st
ipsi NEO guomoni et ipsi AH. Sed NZO gno-

\ % 1.4 »
=eb oy ion €oriv® w AT 73 TB, isoy io7i
1 ~ N o ~
xai 70 AA 76 TO. AAra® 70 TO dpa 74 OL
v ? 7/ Ay ) » ~ » \ v 4 v
$60V 86Fi° xath 70 AA eepa T OL totivisor b Kesvoy
wposxeichw T6 TM* Edov dpz 70 AM 74 NEO
’ 7 3 v A \ 2 \ A ¢ A}
Qrapwys 96Ty boove AXA2 To AM ¢5TI TO LTo
Ty AA, OB, ion 9dp ieTiv 0 AM TH AB® xeti ¢
v ~ \ ~
NEO dpa yvwpwy ivos ¢07i 76 Ume Tay Ad, AB
’ » ' :’ \ ’ \
wepisyopive opdeyurie”. Kosor mposiiclw To
AH, § teTsv icoy 73 axo Tig IB T!TPCZ'}«(:H'@' 70
v . ~
dpa vmd TOY Ab, AB miprexcuercy oplsywisoy
A 1 -~ I3 s E] ~
peTa ToU 276 THs TB TeTpajwrou izov ¢77i T4

Avec la dxoue ra déerivons le quarré rrza (,6. 1, ; joignous AE; par le point
'B conduisons BH parallele a 'une ou a Pautre des droites TE, az (31. 1); par
le point ©, conduisons KM paralltle & Pone ou & Vautre des droites Aa, EZ,
et enfin par le point A conduisons AK parallele a I'une ou a Vautre des droites
TA, AM.

Puisque AT est ¢gal a r8, le rectungle AA est égal au rectangle re (36. 1).
Mais le rectangle ro est ¢gal au rectangie ez (43. l), douc le rectangle Aa est
égal au rectangle ©z; ajoutons le rectangle commun ™, le rectangle enticr
AM sera égal au gnomon Nxzo. Mais AM est le rectangle sous aa, AB, car AM
est égal A aB (4. 2); donc le gnomun N2O est égal au rectangle compris sous
Aa, aB. Ajoutons le quarré AH qui est égal au quarréders, le rectangle compris
sous A8, AB avec le quarré de IB scra égal an gnomon NZO et au quarré AH.
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EO 9vepors xai 7¢ AH. AMAa o NSO yva-
pay xai 70 AH Aoy iori 70 TEZA TeTpdywroy,
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mon et AH totum sunt FEZA quadratum, quod
est ex T'A; ergo sub AA, AB conlentum rec-
tangulum cum ex I'B quadrato zquale est ipsi
ex I'A quadrato. Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO VIL

Si recta linea secetur utcunque, ipsa ex totd
et ex uno segmentorum, simul sumpta quadrata
®qualia sunt et ipsi bis sub totd et dicto
segmento contento rectangulo, et ipsi ex reli-
quo segmento quadrato.

Recta enim aliqua AB secta sit utcunque in
T puncto; dico ex AB, BI' quadrata qualia

A

K19

E N
BT Tirpdywre jca iovi T4 T4 dig umo Tay AB,
BT mepruyouive ipboyurip xai 76 dmo Tis TA
TeTpaywye.

A

esse et ipsi bis sub AB, BI' contento rectan-
gulo et ipsi ex T'A quadrato,

Mais le gnomon N=0, et le quarré AH sont le quarré entier TEza, qui est le
quarré de 1a; donc le rectangle compris sous Aa, aB avec le quarré de rB est

égal au quarré de ra. Donc, etc.

PROPOSITION VIIL

Si une ligne droite est coupée d’une maniére ‘quelconque, le quarré de la
droite entiére et le quarré de I'un des segments, pris ensemble, sont égaux &
deux fois le rectangle compris sous la droite entiére et ledit segment, et au quarré

du segment restant.

Qu'une droite B soit coupée d’une maniére quelconque au point T'; je dis
que les quarrés des droites AB, Br sont égaux 4 deux fois le rectangle compris

sous AB, Br, et au quarré de ra.

13
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Avayrypagle 9ap amd Tig AB TeTpaywroy T
AAEB" xai xatayvypdpde 10 cyiue.

Ewel obv' irov iorh 75 AH 73 HE, xowoy
wpooxsicdw To TZ- tAoy dpz 70 AZ ¢Aw T4 TE
ooy eoriv? Ta dpa AZ, TE Himrdoid iors Tob
AZL. AMd Td AZ, TE ¢ KAM io7i pvapwy va)
7o TZ 'n'rpa"ywvov' o KAM &'Pz wéluwv xej T
TZ dimramid ot 100 AZ. Eori & 700 AZ i

wAdoioy xai 76 dig Umo T4y AB, BT, irn 3dp

B T

AW

K

I H

E N

~
# BZ 7§ BT* ¢ dpa KAM yrauwy xal 75 TZ 74
Tpdywvoy foov tori 74 dis U6 TSy AB, BI.
Kosvoy wpooxticdw 70 ON, & toTiv 2w 7ig AT
TeTpdywrort o dpa KAM yreumy xa) vd TZ,
ON TeTpdywva ira tori T4 T2 Ji¢ Omo Ty AB,
BT mepisyopsve opfoywrio xai 76 aws Ti¢ AT
ﬂ‘rpa}éwp. AMa 0 KAM Yrepuwy ia} Ta TZ,
ON TeTpaywra tAos t0Ti T6 AAEB xai 76 TZ,

o > ’
@ ¢6Tiv awo Ty AB, BR TETpaywyeL® Td &'pa. amo

hy

Describatur enim ex AB quadratum AAEB ;
et construatur figura,

Quoniam igitur xquale est AH ipsi HE , com=
mune addatur IZ; totum igitur AZ toli TE
xquale cst; ergo AZ, TE dupla sunt ipsius AZ,
Sed AZ, TE ipsc KAM sunt guomon et T'Z
quadratum ; KAM igitur gnomon et T'Z dupla
sunt ipsius AZ Est aulem ipsius AZ duplum
ct ipsum bis sub AB, Br, zqualis enim Bz

A

“a
ipsi BI'; ergo KAM gnomon et I'’Z quadratum
@qualia suntipsi bis sub AB, Br. Commune ad-
datur ©N, quod est ex AI' quadratum; ergo
KAM gnomon et I'Z, ON quadrata equalia sunt
et ipsi bis sub AB, BT contento rectangulo etipsi
ex AT quadrato. Sed KAM gnomon ¢t I'Z, ©N
quadrala tolum sunt AAEB et I'Z, qua sunt
ex AB, BI' quadrata; ergo ex AB, BI' qua-
drata @qualia sunt ipsi bis sub AB, Br' con-

Avec AB décrivons le quarré AaEB (46. 1); et construisons la figure.

Puisque le rectangle AH est égal au rectangle HE (43. 1), ajoutons le quarré
commun TZ; le rectangle entier Az sera égal au rectangle entier TE; donc les
rectangles Az , TE so.al doubles du rectangle az. Muis les rectangles Az, TE sont
le gnomon kaM et le quarré rz; donc le gnomon KAM et le quarré rz sont
doubles du rectangle Az, Mais deux fois le rectangle sous aB, Er est double
du rectangle Az, car Bz est égal & Br (cor. 4. 2); donc le gnomon kKaM ¢t le
quarré IZ sont égaux 4 deux fois le rectangle sous AB, Br. Ajoulons le quarré
commun ©N, qui est le quarré de Ar; le gnomon KaM et les quarrés 12, N
seront égaux a deux fois le rectangle sous AB, Br, et au quarré de Ar. Mais le
gnomon KAM et les quarrés rz, ©N sont les quarrés eutiers AAEB, Iz, quisont les
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tento rectangulo cum ex AT quadrato. Si igi-
tur recta, etc.

PROPOSITIO VIIIL

Si recta linea secctur utcunque, quater sub
totd et uno segmentorum contenium rectangu-
lum cum ipso ex reliquo segmento quadrato
2quale est ipsi ex totd et dicto segmento tan-
quam cx und descripto quadrato.

Recta cnim aliqua AB secta sit utcunque in
I puncto; dico et quater sub AB, BI conten-

T B A

/HI\'

T
.
5710

A
T
= =
E

» » ’ \
BT mupisyousror opboywvioy, perd Tob dwd Tiig

AT Tevpayavou, itov toTi 76 a7 Ths AB, BT d¢

@7 puZg araYpaRirTs TATpaY LY,

178
T |~
e A z

tum rectangulum cum ipso ex AT quadrato
aquale esseipsi cx ipsd AB, BT tanquam ex und
descripto quadrato.

quarrés des droites AB, Br; donc les quarrés des droites AB, BI sont égaux a deux
fois le rectangle compris sous AB, Br, et au quarré de Ar. Donc, etc.
] p » BT,

PROPOSITION VIIL

Si une droite est coupée d’une maniére quelconque, quatre fois le rectangle
compris sous la droite entiére et 'un des segments, avec le quarré du segment
restant, est ¢gal au quarré décrit avec la droite enticre et ledit segment, comme

avec une seule droite.

Qu’une droite AB soit coupée d'une maniére quelconque au point T ; je dis que
quatre fois le rectangle compris sous les droitcs 2B, Br, avec le quarré de ar, est
hd -
¢gal au quarré décrit avee les diroites AB, ET, comme avec uue seule droite.
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ExCiCriicdn yap 7 ebelag 7H AB 4beix &
BA, xal xsichw iow 7§ IBa BA?, xai avajs-
9p2ele dno THe AA TerTpayavoy To AEZA, xal
xaTayrypa@he Hwholy TO oxiipa.

E7ei oUv iow toTly 5 BT 74 BA, aAda # uiy
IB 74 HKioTiy ion, # 3¢ BA 7§ KN, zai # HK dpa’
+% KN ieviv ion. Asd 7d ad7ad &% xaj # IIP 7
PO ioriy {on, Kai imel ion toriy # uivdTB 75 BA,
# &\ HK 75 KN* ivor dpa ier) xaiS 78 pir® 1K

A

Producatur enim in directum ipsi AB recta
34, et ponatur zqualis ipsi I'B ipsa BA , et descri-
batur" ex AA quadratum AEZA, et construatur
dupla figura.

Quoniam igitur qualis est BI ipsi BA, sed
I3 quidem ipsi HK est ®qualis , et BA ipsi KN;
‘et HK igitur ipsi KN est aqualis. Propter eadem
utique et TP ipsi PO est zqualis. Et quoniam
#qualis est I'B quidem ipsi BA, et HK ipsi KN;

T B A

XT

. (/HK N

= = /Nt [F/1°
T\—-—’

E © A z

74 BN, 78 § HP 74 KO, AM\a 73 TK 76 PN
toriv looy] , mapamAnpupara yap Toi TO map-
adAnAoypdpupov* xai s BN dpa 7§ HP iooy toriyS:
72 7iovapa dpa 7d IK, KA, HP, PN isa
€AAFAOIE tETI® Td 'n'ﬂupz dpa 'n"rpaﬂr}\a'wai
{07 700 TK. MMy t7ei ion toviv » TB 77 BA,
aAAd » uiv BA 7§ BK, 7007 tors 74 TH ioTis
irn, # & IB 79 HK, 7007 {ors 74 HII toriv

®quale igitur est 'K quidem ipsi BN, et HP
ipsi KO. Sed T'Kipsi PN est ®quale, complementa
enim sunt ipsius I'o parallelogi-ammj ; et BN igi-
tur ipsi HP zquale est; quatuor igitur 'K, XA,
HF, PN zqualia inter se sunt; quatuor igitur
quadrupla suntipsius 'K. Rursus, quoniam &qua-
lis est TBipsi BA , sed BA quidem ipsi BK, hoc
est, ipsi TH est zqualis, I'B vero ipsi HK, hoc est,

Conduisons la droite Ba dans la direction de a8 ; faisons Ba égal 4 Br; décri-
vons avec Aa le qnarré AEza (46. 2), et coustruisons une double figure.
Puisque Br est égal a Ba, que IB est égal & HK (34. 1), et Ba égal A kN, Ia

droite HK est égale & la droite kN. La droite TP est égale 4 la droite PO, par
la méme raison. Et puisque BT est égal 2 Ba, et HK égal i kN, le rectangle 1x
est égal au rectangle BN, et le rectangle HP égal au rectangle ko (36. 1). Mais
le rectangle TK est égal au rectangle PN (43. 1), car ils sont les compléments
du parallélogramme 10 ; donc le rectangle BN est égal au rectangle HP; donc
les quatre rectangles TK, Ka, HP, PN sont égaux entr’eux ; donc ces quatre rec-
tangles sont le quadruple du rectangle k. De plus, puisque B est égal & Ba, et Ba
égal a BK, C’est-a-dire & I (34. 1), etqueTB est égala HK, c’est-d-dire a um, la
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o070 xai 4 TH dpe 7§ HII ion ieriy 11, Kai iwel
fon ioriv 4 pavTH 74 HII, # &8 TIP 7 PO* iwov da7i
xai 70 usy'* AH 76 MI1, 70 §8 [TIA 74 PZ, AAAd
o6 MI1 7§ 1A ioriv ivoy* mapamAnpopara ydp
Tob MA maparAnioyppmov® xai 76 AH dpa 74
PZ {rorioriv: 7a Téovapa dpa Ta AH, MII, TIA,
PZ i'rat aAA MGG (o Tiy T Teovapa dpa ToU AH T
TpawAdeid ieTiv's, Edeixbn &\ xai T2 Ticowpa 7d
TK, KA, HP, PN 700 TK TeTpamAdriat Td dpa
oxTe & mpiixer TOv TTY Jrapora TeTpATALTId
8071 Tob AK'%. Kaj ¢74) T0 AK 70 Um0 Tay AB, BA
$oTiv, lonyap' # KB T4 BA® 70 dpa TeTpdxic 970
7@y AB, BA TerpamAdsicy 4674 70U AK. Edeixfn
d% 70U AK TeTpamAdaios xai 0 ZTY yreuwrs 7o
dpa TeTpdxic vmo Téy AB, BA ooy toTi 74
ETY prapors. Koiwdy mposuticbe 76 EO, 6 tomiv
ooy ) amo THg AT 're'rpwya'vy;‘ ) &'Pa ‘n-rpa'au;
Umo Tay AB, BA mepisyduever opboyeviov pera
70U awd' T AT Terpajwvov ooy ioTi 76 LTT
Qvapovs xai 7@ EO. AMAG § ETT yvapey xel
78 EO iAoy toTi 70 AEZA TeTpdywroy, O teTay
&mo THs AA* TO dpa TeTpdxis umo Téy AB,

ipsi HIT est 2qualis; et I'H igitar ipsi HIT 2qualis
est. Et quoniam 2qualis est I'H quidem ipsi HIT,
et HP ipsi PO; mquale est et AH quidem ipsi
MIT, et NA ipsi PZ. Sed MII ipsi NA est
®zquale, complementa enim sunt ipsius MA pa-
rallelogrammi ; et AH igitur ipsi PZ 2quale est;
quatuor igitur AH, MII, IIA, PZ zqualia inter
se sunt; quatuor igitur ipsius AH quadru-
pla sunt. Ostensa sunt autem et quatuor I'K,
KA, HP, PN ipsius 'K quadrupla; ergo octo
qua continet ZTY gnomonon quadrupla sunt
ipsius AK, Et quoniam AK ipsum sub AB, BA

,est, zqualis enim est KB ipsi BA; ergo ip~

sum quater sub AB, BA quadruplum est ip-
sius AK. Ostensus est autem ipsius AK qua-
druplus et ZTY gnomon. Ipsum igitur quater
sub AB, BA zquale est ipsi ETY guomoni.
Commune addatur 2@, quod mquale est ipsi
ex AT quadrato ; ipsum igitur quater sub
AB, BA contentum rectangulum cum ex AT
quadrato ®quale est ipsi ZTY gnomoni et ipsi
£0. Sed ZTY gnomon et £© totum sunt AEZA

droite TH est égale 4 la droite HI1. Et puisque TH est égal & HII, et que IIP est égal
4 PO, le rectangle AH est égal au rectangle M1, et le rectangle 1A égal au rectangle
Pz (36. 1). Mais le rectangle M1 est égal au rectangle 1A (43. 1), car ils sontles com-
pléments du parallélogramine M4 ; donc le rectangle AH est égal au rectanglerz;
donc les quatre rectangles aH, MII, IIA, Pz sont égaux entr'eux; donc ces quatre
rectangles sont quadruples du rectangle AH. Mais on a démontré que les quatre
quarrés K, KA, HP, PN sont quadruples du quarré rx; donc les huit figurcs
qui composent le gnomon :TY sout quadruples du rectangle Ak. Mais le rec-
tangle AK est sous AB, BA; car KB est égal 2 BA (cor. 4. 2); donc quatre fois
le reciangle sous AB, Ba est quadruple du rectangle AK. Mais on a démorntré
que le griomon =TT est quadruple du rectangle AK; donc quatre fois le rectan-
gle sous AB, BA est égal au gnomon =TY. Ajoutons le quarré commun =6, qui
est égal au quarré de Ar (cor. 4. 2); quatre fois le rectangle compris sous
AB, BA, avec, le quarré de Ar sera égal au.gnomon =TT et au quarré £6* Mais
le gnomon =Tr et le quarré = sont le quarré entier AEza, qui est décrit
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quadratum, quod est ex A4; ipsum fgilur quater
sub AB, BA cum ipso ex AI' aquale est ipsi
ex Aa guadrato. Xqualis autem cst BA ipsi BI';
ergo quater sub AB, BI conlentum reciangu—
lum cum ipso ex AT quadrato zquale est ipsi ex
AA quadrato, hoc est, cxipsd AB ct BI' tanquam
ex und descripto quadrato. Siigitur recta, etc.

PROPOSITIO IX.

Sirecta linca secetur in aqualia ct inxqua-
lia, ex inzqualibus tolius segmentis quadrata
dupla sunt et ipsius ex dimidid et ipsips cx ipsd
inter sectiones quadrati.

Pecta euniin aliquia AB sccla sit in xqualia
quidem ad T, in inxrqualia vero ad A; dico
cx AA, AB quadrata dupla essc ex AT, F'A qua-
dratorum.

Ducatur enim a T ipsi AB ad rcctos TE, et

ponatur xqualis utrique ipsarum AT, T'B, el jun-

avec Aa; donc quatre fois le rectangle sous AB, Bs avec le quarré de Br est

¢gal au quarré de Aa. Mais Ba est égal a Br; donc guatre fois le rectangle com-

pris sous AB, BT avec le quarré de Ar cst égal au quarré de Aa, c’est-a-dire au

quarré décrit avec AB et Br comme avec une seule droite. Donc, etc.
PROPOSITION IX.

Si'une ligne droite est coupée en parties égales et en parties’ inégales , les
quarrés des segments inégaux de la droite enticre sont doubles du quarré
de la moiti¢ de cette droite et du quarré de la droite placée entre les scc-
tions. .

Que la droite 4B soit coupée en parlies (gales enT, et en parties indgales
en 4; je dis que les quarrés des droits aa, aB sont doubles des quarrés des
droites AT, TA.

Du point T conduisons TE perpendiculaire a4 4B (11. 1); faisons la droite Er
égale a I'une ou a l'autre des droitcs ar, IB, ct juignons EA, EB; par le point



LE DEUXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

eJewxBucay ai AE, EB, xai fia uiv 7cv A 7h ET
TaApAAANAOS 1xdw » AZ, &ud &% 700 Z vH AB
WaPiAAnM; Wybw' % ZH, xai ;'me'xew ¥ AL,
A \N ¥ » \ € ~ » b4 \ A4
Keti ¢7res 4on eoriv n AT 74 TE , 400 €77 xai n
Ome EAT gwria 7§ 070 AET, Kai t7ei 6p8a toriy
n wpée TG T, Aosmai Zpa ai Umo EAT, AET pud
hd ~ W LN 4 AR AR/ 3 e ’ L4 3 e-
Cpb3 iTas eigiv, xaisiziv ivar® npicva dpe cpbis

~o \ A \ » \
"eriv < xavipa Tav vwo TEA, TAE, Ait 7a avTa

A

&h rati ivaTipz Tiv vwo TEB, EBT nuicud toriv
ipBce CAn dpa n uwo AEB 4pba ioTir. Kai i7ed
% vwe HEZ nuizud vy opbiic, iphn &% 0 umo
EHZ , iTn 3dp to7s o4 tv705 xai amwartion TH
vws ETB* Aosmn &'Pd. # ume EZH pmicud toTiv
3,)93;' ion &:Pd i7m° % Um0 HEZ Ywvie TH v
EZH* Gory xai wAevpd # EH mrewpd 74t HLZ
t57iy isw, TlaAsy ¢mred 9 7poc 76 B quria npi-
fuL STV 5P95;, 5993 N n Imo ZAB, ion

/F_\_

103

gantur AR, EB, ct per A quidem-ipsi ET pa-
rallela ducalur AZ, per Z vero ipsi AB parallcla
ducatur ZH, et jungatur AZ, _

Et quoniam ;'cqu::lis esl AT ipsi TE, xqualis est
ct EAT angnlus ipst AET, Et quoniam rectus st ad
[;reliquiigitur EAT, AET uni recto aqualcs sunt,
ct sunt 2quales; dimidius igitur recti ¢st uterque

ipsorum TEA, TAE. Propter eadem utique et

-

a B

uterque ipsorum TEB, EBT dimidius est recti;
totus igitur AEB rectus est. Et quonium HEZ
dimidius est recti, rectus aulem EHZ, @qualis
enim est interiori ¢t opposito ErB; reliquus
igitur EZH ‘dimidius est recti ; @qualis igitur
est HEZ angulus ipsi EZH ; quare et latus EH
lateri HZ est aquale. Rursus quoniam ad B
angulus dimidius est recti, reclus autem ZAB,

xqualis enim est rursus interiori et opposito

4 conduisons Az paralléle 4 Er (31. 1), et par le point Z conduisons zH paralléle

a AB, et joignons AZ.

Puisque AT est égal a TE, Vangle EAT est égal A Yangle aAEr (5. 1). Et puis-

que Pangle enr est droit, les angles restants EAT, AET sont égaux a un droit (32. 1);
mais ils sont égaux ; donc chacun des angles TEA, TAE est la moitié d’un droit.
Par ]la méme raison, chacun des angles rEB, EBr est la moitié d’un droit; donc
Pangle entier AEB est droit. Lt puisque Vangle HEZ est la moitié d’un droit, et
que P'angle Enz est droit, car il est égal a V'angle intérieur et opposé Ers (29. 1),
I'angle EzH est la moitié d’un droit; donc l'angle HEz est égal & Vungle EzH;
donc le cdté EH est €gal au cété Hz (6. 1). De plus, puisque Vargle en B est la
moitié d’un droit, et que langle zaB est droit, car il ¢gal & Vangle intéricur
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ETB; reliquus igitur AZB dimidius est recti;
®qualis igitur ad B angulus ipsi AZB; quare
et latus ZA lateri AB est aquale. Et quoniamg
xqualis est AT ipsi TE, zquale est et ipsum
ex AT ipsi ex I'E  ergo ex AT, ['E quadrata dupla
sunt ipsius ex AT. Ipsis autem ex AT, TE 2quale
est ex AE quadratum, rectus enim est ATE
angulus ; ipsum igitur ex AE duplum est ip-
sius ex AT. Rursus quoniam zqualis est EH

=%

N\

A

Umé ATE yurias 5 dpe end Ti¢ AE SymAdaicy
€074 To0 dwo THO AT. [IdAty ¢} iom ¢oriy # EH
7H HZ , {oov iewi1° xatl 78 2o 75 HE 765 amd The
HZ* 74 dpa awd Tév EH, HL Terpdymve Simhd-
o1d $0Ts ToU dwd Tic HL TeTpagsrov. Tois & amd
vav EH, HZ Terpaysvors iooy iori 70 anmd Tilg
EZ Terpaywvor'! 7o &'Pa ams THe EZ SimAdasor
£07s 700 awo vH¢ HL. AAAe 76 awd Ti¢ HZ izoy
$oTi 7§ awo Thg TA1" 70 dpa dmo Tiis EZ Jimhd-

’ - k3 \ ~ \! AN \ ~
0109 ¢07F1 700 a0 T8¢ TA, Eori 8% nal 70 amwo T

T A B

ipsi HZ, zquale est et ipsum ex BH ipsi ex HZ;
ergo ex EH, HZ quadrata dupla sunt ipsius
ex HZ quadrali. Ipsis antem ex EH , HZ quadra-
tis 2quale est ipsum ex EZ ; ergo ex EZ quadra-

®um duplum est ipsius ex HZ. Sed ®quale ipsum
est HZ ipsi ex I'A; ipsum igitur ex EZ duplum est

ipsius ex A. Est autem ipsum ex EA duplum
ipsius ex Al ; ergo ex AR, EZ quadrata
dupla sunt ex Ar, TA quadratorum ; ipsis
vero ex AE, BEZ zquale est ex EZ quadratum,

et opposé EIB (29. 1), 'angle restant 228 est la moiti¢ d’un droit ; donc l’an?;le cn B
est égal A Pangle azB; donc le cétéza est égalau coté aB (6. 1). Etpuns?ue AT
est égal A TE, le quarré de Ar est égal au quarré de TE; donc les quarrés des
droites AT, TE sont doubles du quarré de Ar. Mais le quarré de EA est égul aux
quarrés des droites AT, TE (47, 1), car Vangle ATE est droit; donc le quarré de
AE est double du quarré de ar. De plus, puisque EH est égal AHZ, le quarré dc EH
est égal au quarré de Hz; donc les quarrés des droites EH » HZ sont dox'xbles du
quarré de Hz. Mais le quarré de Ez est égal aux guarres de.s droites ;EH, HZ
(47. 1) ; donc le quarré de Ez est double du quarré de HZ, Maxs HZ es’t égal 2 ra
(34. 1) ; donc le quarré de Ez est double du quarré de Hz. Mais le quarré de EA est
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reclus cuim est AEZ angulus ; ergo AZ
quadratum duplum est ipsorumn ex AT, TA.
Ipsi vero ex AZ mqualia suut ipsa ex A4, AZ,
rectus enim est ad A angulus; ipsa igitur ex
AA, AZ dupla sunt ex AT, I'A quadratorum.

ZEqualis autem AZ ipsi AB; crgo cx AA, AB

Ti¢ AL ira Ta a’m-a;-m',‘y A4, AZ, 5',9,; 74? " '”Pé‘ 75 quadrata dupla sunt ex AF, I'dA quadratorum.

A yovier 7a dpe dmwo Ty AS, AZ SimAdaid tors  Si igilur recta, ete.
Ty d7d TGy AT, TA Terpaywver, Ion & 1 AL 75
AB* Ta dpa dwo TGy AA , AB TeTpaywre JizAd-
osc A77s Ty @wd T@v AT, TA Terpaguvwr. Eay
4 A~ \ AR5
dpa eibeia , xai vd 2545,

NPOTAZIS J. PROPOSITIO X.

Ear elefa ypapun Tundi Sixa, wpooredy Si recta linca sccetur bifariam, adjiciatur
autem aliqua ipsi recta in directum ; ipsa cx
totd cum adjectd et ex adjectd, simul sumpta

quadrata, dupla sunt et ipsius ex dimidid et

&N Tig avTh wheia in wleiag 7o awo THE oAng
OVy TH mposxtspiry xeti TO 270 THS Wposkeiirng,
Ta SuraupiTpa TeTpayeva, Namrdrid isTs
ToU Te @m0 THe ApscvIag ke ToU a7 Tic vy~  Ipsius cx compositd ex dimidid et adjecta tan-
Féy,,; "'z T -r;"; ;'F(g\"¢‘ gz} ng ﬂpgmg‘”éy"g quam ex unz‘n dCSCI'l.PU. quadrati.

G amd psds dyvaypaiyTos TeTpayarcy’.

double du guarré de ar; donc les quarrés des droites AE, EZ sont doubles des
quarrés des droites AT, Ta. Mais le quarré de Az est égal aux quarrés des droites
AE, EZ (47. 1), car langle AEz est droit; donc le quarré Az est doulledes
quarrés des droites AT, ra. Mais les quarrés des droités Aa, Az sont égdux au
quarré de Az (47. 1), car I'angle en a est droit; donc les quarrés des droites
Aa, Az sont doubles des quarrés des droites Ar, ra. Mais Az est égal A aB;
donc les quarrés des droites aa, 2B sout doubles des quarrés des droites ar,
ra. Donc, etc.

PROPOSITION X.

Si une ligne droite est coupée en deux partics égales, et si on lui ajoute
directement une droite , le quarré de la droite enti¢re avec la droite ajoutée, et
le quarré de la droite ajoutée, étant pris ensemble, sont doubles du quarré de
la moitié de la droite entiére, et du guarré décrit avec la droite composée de la

moitié¢ de la droite entiére et de la droite ajoutée, comme avec une seule droite.

14
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TE wmaAir? mapadrnros dxbeo n 22, Kei e74i is
waparriAoug ewbtiac Tas ET, LA e03¢ia 710 erime
oer # EZ , ai e TEZ , EZA &'Pu iy Zf,eu?'; o)
tloivs ai dpa Umo ZEB, EZA duo cpliy trased-
ves eioive ai 8t dmo hacoorewy i dvo opbiy ex-
Carropsrar upmimTovavs ai dpz EB, ZA tx-
Carrcueres t7i T4 BA ;u:pn ‘cupTeocuyTas, Ex-
C:Cancburay, xai supmemTiTwoay xatd 7o H,

xai s7elevybe w AH.

Recta cnim aliqua AB sccta sit bifariam in T,
adjiciatur autem aliqua ei recta in directum BA ;.
dico ex AA, AB quadrata dupla esse ex AI', TA
quadratorum,

Ducatur enim a T punclo ipsi AB ad rectos
TE, ct ponatur @qualis utrique ipsorum AT,
I'B, etjungantur EA, EB; ct per E quidem ipsi
AA parallela ducatur EZ; per A vero ipsi TE

rursus parallela ducatur ZA. Et quoniam in pa-
rallclas rectas ET', ZA recla aliqua incidit EZ,
anguli T'EZ, EZA duobus rectis xquales sunt ;
ergo ZEB, EZA duobus reclis minores sunt.
Recte autem a minoribus quam duobus rectis
producte conveniunt; ergo EB, ZA productz ad
partes BA convenicant. Producantur, et conve-

niant in H, ct jungalur AH.

Qu’une droite AB soit coupée en deux parties égales en T, et quon lui
ajoute directement une droite Ba; je dis que les quarrés des droites Aa, 4B
sont doubles des quarrés des droites ar, ra.

Du point T conduisons TE perpendicuiaire a AB (11. 1); fiisons cette droite

égalec & 'une ou 4 Fautre des droites Ar, IB; joignons Ea, EB; par le point
E conduisons Ez parallele &4 Aa; et par le point & couduisons za paralléle a
TE (31. 1). Puisque la droite Ez tombe sur les parall¢les Er, za, les angles
TEZ, Eza sont égaux a deux droits (29. 1); donc les angles zEB, Eza sont plus
petits que deux droits. Mais deux droites prolongées se¢ rencontrent du coé
ou les angles sont plus petits que deux droits (dém. 5); donc les droitcs EB,
za prolongées se rencontreront du cdié Ba. Prolongeons ces droites; qu’elles

se rencontrent au point H; et joignons AH,
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Et quoniam mqualis est AT ipsi FE, aqualis
est et angulus AEL ipsi EAT ; atque rectus est
ad T ; dimidius igitur recti est uterque ipso-
rum EAT, AET. Propter eadem utique ct uterque
ipsorum TEB, EBr dimidius est recti; rectus
igiturest AEB. Et quom'.am dimidius recti est EBT,
dimidius igitur recti est et ABH. Estautem et BAH
reclus; aqualis enim est ispi ATE alterno. Reli-
quus igitur AHE ipsi ABH cst xqualis; quare ct
latus B4 lateri AH est xquale. Rursus, quoniam
EHZ dimidius est recti, rectus autem est qui
ad Z, xqualis enim est opposito qui ad I'; reli-
quus igitur ZEH dimidius est recti; ®qualis igi-
tur EHZ angulus ipsi ZEH; quare et latus HZ lateri
ZE cst zquale, Et quoniam xqualis est ET ipsi TA,
@quale est et ex Er quadratum ipsi ex TA qua-
drato. Ergo cx ET, I'A quadrata dupla sunt exTA
quadrati. Ipsisautemex ET, I'A ®quale estipsum
ex AE; crgo ex EA guadratum duplum est ipsiul‘
ex AT quadrato. Rursus, quoniam xqualis est z}.f
ipsi ZE, mquale est et ipsum ex HZipsiex ZE. Ipsa
igitur ex HZ, ZE dupla sunt ipsius ex EZ. Ipsis
autem ex HZ, ZE icquale est ipsum ex EH. Ipsum

Puisque Ar est égal 4 TE, I'angle AET est égal A I'angle EaT (5. 1.); mais Vangle
en T est droit ; donc chacun des angles EAT, AET est la moitié d’un droit ( 32. 1).
Par la méme raison, chacun des angles TEB, EBr est la moitié d’un droit ; denc
Yangle AEB est droit. Et puisque I'angle EBT est la moitié d’un angle droit, I’angle
aBH cst la moitié d’un droit (15. 1). Mais I'angle BaH est droit (29. 1), car il est
égal A Yangle alterne ArE; donc I’angle restant aHB est égal i Pangle asr ; donc le
c6té Ba est ¢gal au coté aH (6. 1). De plus, puisque Pangle EHZ est ]a moitié d’un
droit, et que Vangle en z est droit, car il est égal a 'angle opposé en 1 (34. 1),
Vangle restant zEH est la moitié d’un droit; dunc Pangle Exz est égal a Pangle
zEH ; donc le ¢oté Hz est égal au coté zE (6. 1). Et puisque ET est égal ATA, le
quarré de Er est égal au quarré de ra; donc les quarrés des droites ET, TA
sont doubles du quarré de ra. Mais le quarré de AE est égal aux quarrés des
droites Er, ra (47. 1); dunc le quarré de EA .cst double du quarré de ar. De
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igitur ex EH duplum est ipsius ex EZ. Equalis
autem EZ ipsi TA; ergo ex EH quadratum du-
plum est ipsius ex F'A. Demonstratum est aa-
tem ct ipsum c¢x EA duplum ipsius AT; ergo
ex AE, EH qiadrata dupla sunt ex Ar', ra
quadratorum. Ipsis autem ex AE, EH qua-
dratis xqualc st ex AH quadratom ; ipsum igi-

tur ex AH duplum est ipsorum AT, TA. Ipsi au-

a@o T4y AE, EH Tetpdyura Simhdnid irri 74y  tem cx AH xqualia sunt ipsa ex A4, AH; ipsa
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awo Tay AT, TA TeTpaywrav. Tolg & ans Tay

igitur ex AA, AH dupla sunt ipsorum ex AT,
AE, EH Tetpayevoss icoy toTi 40 ams THc AH

TA, Aqualis autem est AH ipsi AB; ergo ex AA,
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Ty a7 T&r AT, TA, T4 de amo Tie AHira g, igitur recta , etc.
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0T Ta awo Twv AA, AH* Ta apa amo Ty .

AB quadrata dupla sunt ex AT, F'A quadratorum.
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plus, punsque zH est égal i zE, le quarré de Hz est égal au quarré de 2E; donc
les quarrés des droites Hz, zE sont doubles du quarré de Ez. Mais le quarré de EH est
égal aux quarrés des droites Hz, ZE (47. 1); donc le quarré de EH est double
du quarré de Ez. Mais Ez est égal 4 Ta; douc le quarré de EH est double du
quarré de ra. Mais on a démonué que le quarré de Ea est double du quarré
de ar; donc les quarrés des droites AE, EH sont doubles des quarrés des
droites AT, ra. Mais le quarré de AH est égal aux quarrés des droites AE, EH
(47-1); donc le quarré AH est double des quarrés des droites AT, Ta. Mais les
quarrés des droites AA, AH sont égaux au quarre de AH (47. 1); donc les quarrés
des droites Aa, aH sont doubles des quarrés des droites AT, Ta; mais la droite aH
est égale A la droite aB ; donc les quarrés des droites Aa, B sont doubles dcs
quarrés des droites ar, ra. Donc, etc.
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PROPOSITIO XI.

Datam rectam secare , ita ut sub totd et al-

tero scgmentorum contenfum rect.angulum

azquale sit ll)Sl ex rchquo seg mento qnadrato

Sit data recta AB; oportet igitur ipsam AB se-
carc, itant sub totl et altero segmentorum con-
tentum rectangulum zequale sit ipsi ex reliquo

scgmento quadrato.

Areyrypapde yap amo The AB TeTpagwroy To
ABAT, xai TeTpioln 1. AT Jixa xara 7o E
enpainor, xai vmeleuxle # BE, xal dinyde # TA
e 70 Z, xai xeicdw vH BE ion # EL, xai ava-

2typaebe awo THs AL TeTpdywror 70 1O, xai

chscri}iatur cnim ex AB quadralam ABAT,
et secetur AT bifariam_ in E puuclo, et jungatur
BE , et producatur TAin Z, et ponatur ipsi BE
zqualis EZ, et describatur ex AZ quadralum
Zo, et producatur H® ad K; dico AB sectam

PROPOSITION XL

Couper une droite donnée , de maniére que le rectangle compris saus la
droite enti¢re et I'un des segments, soit égal au quarré'du segment restant.

. Soit 4B la droite donnée; il faut couper AB de manieére que le reclang]e
compris sous la dronte entxere et un des sc"ments » soit égal au quarré du seg-

ment restant.

K]

Avec la droite AB decnvons le quarré aBar (46. 1) ; coupons AT en deux parties
égales au point E (10. 1) ; joignons BE, prolongeons ra versz; faisons Ez égal aBE .
(3. 1); dégrivons avec Az lc quarré ze ; et prolongeons HO \'ers K; ]e dls que la
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70 a70 The AE° }_\om'a‘v &'Pa 7o Uwé Fav TZ, ZA
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TeTpaywre. Kai {ovs 70 piv omo 7ov TZ, ZA

T
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F"

esse in @ , ita ut sub AB, B@ conlenium reclan-

gulum zquale faciat ipsi ex A® quadrato.

. Quoniam enim recta AT secatur bifariam in
E, adjicitur aulem ei ipsa AZ; ergo sub rz,
ZA contentum rectangulum cum ex AE qua-

drato xquaie cst ipsi cx EZ quadrato. Equa-

[

)

tn

“lis' autem Ez ipsi EB; ergo sub I'Z, ZA con-

tentum rectangulum cum ex AE guadrato -
guale cst ipsi ex EB quadrato. Scd ipsi ex EB
®qualia sunt ipsa cx BA, AE, rectus enir.n estad A
angulus jipsum igitur sub IrZ,ZA eum ipso ex AR
requale est ipsis ex BA, AE. Commune auferms
tur ipsum ex AE; reliquum igitur sub Iz, ZA
contentum rectangulum xquale est ipsi ex AB
guadrato. Et est ipsum (uidem sub Iz, ZA ip-

sum ZK, mqualis enim est AZ ipsi ZH ; ipsum

droite AB est Coupée en ©, de manicre que le rectangle compris sous AB, BO est

égal au quarré de 40, . - .

t

Puisque la droite AT est coupée en deux pamcs égales en E, que Az lui est a]ou-

tée; le rectangle compris sous les droites 1z, z4 avec le quairé de AE est égal au
quarré de gz (6. 2). Mais Ez est égal 4 EB; donc le wctan"le (‘ompns sous Iz, zA
avec le quarré de AE, est égal au quarré de EB. Mais les quarrés des droites BA

AE sonl égaux au quarré de EB (47. 1), car I'angle en A est droit ; donc le rec-
tangle sous 1z, zA avec le quarré de AE est égal aux quarrés des droites BA , AE.
Rctranchons le quarré commun de AE; le rectangle restant compris sous rz, za
scra égal au quarré de AB. Mais le rectangle sous les droites 1z, za cst le rectangle
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ZK, parce que AZ est égal & zH,

11X
vero ¢x AB ipsum A4 ; ipsum igitur ZK xquale
est ipsi AA. Commune auferatur AK; rehquum
igitur Z© ipsi ©4 @quale est. Et est quidem 20
ipsum ex A@; ipsum vero ©A ipsum sub AB,
BO; ipsum igitur sub AB, BO contculum rcc-

tangulum axquale est ipsi ex ©A quadrato.

Ergo data recta AB sccta est in ©, ita ut ipsum
sub AB, BO® conlentumn rectangulum xquale fa-

ciatipsi ex ©A quadrato. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XII

In obtusangulis triangulis quadraium ex la-
terc obtusuin angulum subtendente ma]us cst
quam quadrata ex lateribus obtusum angulum
continentibus, contento bis sub uno ipsorum

circa. obtusum angulinm in quod productun

‘perpendicularis cadit, et assumpld extra a per-

pendiculari ad obtusum angulum. -

«

et le quarré de AB est le quarré Aa; donc

le rectangle zK est égal au quarré Aa. Retranchons le rectangle commun ak;
le quarré restant 2o sera égal au rectangle ©a. Mais 2o est le quarré de Ao, et @a
est, le rectangle sous aB, Bo; donc le rectangle compris sous AB, Bo est ¢gal au
quarr¢ de oa.

Donc la droite AB est coupce en ©, de maniére que lc rectangle compris sous
AB, BO est ¢gal au quarré de ea; ce qu il fallau faire. ‘

PROPOSITION XIL

Dans les triangles obtusangles, le quarré du cdté qui soutend I'angle obtud
est plus grand que les quarrés des cdtés qui comprénent l'angle obtus, de deux
fois le rectangle compris sous celui des cétés de Vangle obtus sur le prolongement
duguel tombe la perpendiculaire, et $ous la droxte prise extérieurement de la
perpendiculaire a I'angle obtus. : x
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- Sit obtusangulum trianguluin ABT oblusum
habens BAT angulum, ct ducatur a B punclo ad
TA productam perpendicularis BA ; dico ex
Br quadmlum majus esse quam ex BA, AT
quadrala, ipso bis sub A, AA coutento rec-
tangule.
Quoniam enimrecta I8 sccatur ulcunquein A
puncto;ipsumigitur ex FA zqualc est ipsis ex T'A,
44 quadratis, et ipsi bis sub A, AA contento

}

T
14y TA, AA mypieyouire oplojwrip. Korvir
wpocxricde T0 amd TH¢ OB Ta dpa aws T
TA, AB isa to7) T0ic 74 amo Tév TA,.AA, AB
Terpayvois xai 75 dis Umo 7oy TA, AA mepssyo-
pive opbegwrind. AAAR Toic mir ami Tov TA,
AB {5y te7i 70 dwd Ths TB, opba gap 4 wpos 7ot
A qwvias 107 It aws Ty Ad, AB irord 76 amo

6

A A o \ ~
7is AB® 70 dpa ewd Ti¢ TB Tevpaywroy® jrov

5 \ ~ \ ~ ’ fod
$a7i Toic Te oo Tav TA, AB TATpaywyoss xai TP

A a

rectangulo. *Commune addatur ipsum ex AB;
ipsa igitur ex T'A , AB xqualia sunt ipsis ex TA ,
AA, AB quadralis etipsi bissub I'A, AA contento
rectangulo. Sed ipsis quidem ex 4, AB xguale
est ipswin ex B, rectus enim est ad A angulus ;
ipsis vero cx AA, ABxquale est ipsum ex AB;
ergo ex I'B quadratum xquale est ipsis ex TA, AB
quadratis et ipsi bis sub TA, AA contento rectah-

gulo; quare ex I'Bquadratum quam ipsaexTA,AB

Soit le triangle obtusangle AEr, ayant l'angle BT obtus; du point B con-

duisons Ba perpendiculaire sur ra prolongé; je dis qne le quarré de Br est plus
grand que les quarrés des cotés Ba, ar, de deux fois le rectangle compris sous
TA, AA.

Car puisque la droite ra est coupée d’nne manitre quelconque au point 4, le
quarré de ra est égal aux quarrés des droites Ta, a3, et adeux fois le rectangle
compris sous TA, AA (4. 2). Ajoutons le quarré commun de aB; les quarrés de
Ta, aB seront égaux aux quarrés des droites Ta, A3, aB, et a deux fois le rectangle
compris sousTA, Ad. Mais le quarré de B est égal aux quarrds desdroitesta, AB (47.),
car’'angle en 4 estdroit, et le quarré de AB est égal aux qhurrés des droites aa, aB;
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$ic Umo Ty TA, AA mepreycpive ipbcywyis drTe
T awo THe IB TeTpAYWYOY TRV amd vov TA, AB
TeTpaysvwy pesloy iors, 76 dic umo Tar TA, AA
wrepieyoptve Sployavin, Ev dpa Toic aubAvywrios,
xai 72 t£n¢,

TIPOTAZIZ 57,

Er wois 6Euymriorg Tpintvoss 76 amo T Ty
e&siay yoviar UmoeTuvoicns wAwps TeTpiywvoy
AT vy ioTs wiiy ami Thy Ty SEelay yoviay wepis-
XOUTEY TALLPEY TeTpaAyWIRY 3 TH Tepixopuive s
Ume Te pudc 1oy mepi Thy ofeiar puviay i@ Ay

quadrata majus est, ipso bis sub ’A, AA con-
tento rectangulo. In obtusangulis igitur), etc.
L

PROPOSITIO XIIL

In acutangulis triangulis ex latcre acutum an-
gulum subtendente quadratum minus est quam
quadrata ex lateribus acutum angulum continen-
tibus contento bis sub uno ipsorum circa acu-
ttm angulum in quod perpendicularis cadit,

a xabevog wimru, xai 745 dmoraulavouivag €t assumptd intus a perpendiculari ad acutum
angulam.
Sit acutangulum triangulum ABr' acutum

habens ad B angulum, et ducatur ab A puncto

bd \ L3 \ ~ 4 \ ~ 2 7 4
85705 o Tiis xabiTov mpos TH cEeig i,
Eovw 6&uytvior Tpiywroy 7o ABT ¢Eeiay txor
\ 3 ~ ’ \ ¥ 8 LY ~y
THY BPoG T@ Beywriar, xai § x06 amo vou' A ox-
A

/ s

a T

puriov il 7oy BT xdleroc 4 AA° AMyw §74 75 dwd  ad BT perpendicularis AA; dico ex AP quas
Tis® AT Tevpdywroy iAaTTov t07Ts Tiy dmd vav. dratum minus esse quam ex I'B, BA qua-
YB, BA 7evpayuvay , 7@ Ji¢ vmo Tav TB, BA  drata, ipso bis sub I'B, BA contento rectangulo.
weprexopire dpbogarivs '

donc le quarré de 1B est égal aux quarrés des droites A, aB, et 4 deux fois le
rectangle compris sous TA, A3 ; donc le quarré de 1B est plus grand que les quarrés.
des droites 1A, B de deux fois le rectangle sous ra, aa. Donc, etc.

PROPOSITION XIIL

Dans les triangles acutangles, le quarré du coté qui soutend un angle aigu
est plus petit que les quarrés des cdtés qui comprennent cet angle aigu , de deux
fois le rectangle compris sous le cété de Vangle aigu sur lequcl tombe la perpen-
diculaire, et sous ladroite prise intérieurement de la perpendiculaire & cet angle aigu.

Soit le triangle acul.ngle ABT ayant Vangle aigu en B; du point A conduisons
sur la droite i1 la | perdiculaire 44 ;- je dis que le quarré de AT est plus petit
que les quarrés des dic..2s 18, EA, de deux fois le rectangle compris sous 1B, Ba,

15
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Quoniam enim recta I'B secta est utcunque
-in Ajergo ex I'B, BA quadrata aqualia sunt
et ipsi bis I'B, BA contento rectangulo et ipsi
ex AI' quadrate. Commune addatur ex AA
quadratum ; ergo ex I'B, BA, AA quadrata
zqualia sunt et ipsi bis sub I'B, BA contento
rectangulo et ipsis ex A4, AT quadratis. Scd

B A

woic dmd 7av AA, AT Terpajuveis. ARG Toig
Py 7o 7iv BA, AA jgor 4713 10 d7ro Ti¢ AB,
opln 9dp # wpos 7@ A pwviar Tois It dwrd Taw AA,
AT igov ie7i' 70 ams TH AT* Td dpa d7o Téy TB,
BA {72 ¢oTi 74 Te amd THe AT® xai 76 S imwo
7iv® TB, BA* So: pivoy 700 awd viig AT irarriv
(071 Tay dmd Ty TB, BA Tetpayurey, 76 dig
vms 7@y TB, BA mprexopsve phoqevie® Ey dpa
wois obuywrioic, xai 7o s,

T

ipsis quidem ex BA, AA zquale est ex AB,
rectus enim est ad A angulus ; ipsis vero ex
AA, AT zquale est ipsum ex AT; ipsa igitur
ex I'B, BA xqualia sunt et ipsi ex AT, et ipsi
bis sub I'B, BA; quare solum ex Al minus
est quam ex I'B, BA quadrata, ipso bis sub
I'B, BA contento rectangulo. Ergo in acutan-
gulis , etc. .

Car puisque la droite I8 est coupée d’une maniére quelconque au point A, les

quarrés des droites IB, Ba sont égaux a deux fuis le rectangle compris sous
TB, BA et au quarré de AT (7. 2). Ajoutons le quarré commun de Aa; les quarrés
des droites TB, Ba, a4 seront égaux 2 deux fois le rectangle compris sous TB, Ba,
et aux quarrés des droites Aa, ar. Mais le quarré de 4B est égal aux quarrés des
droites BA, aA (47. 1), car I'angle en 4 est droit, et le quarré de Ar est égal aux
quarrés des droites Aa, ar; donc les quarrés des droites TB, BA sont égaux au
quarré de AT et A deux fois le rectangle compris sous I8, Ba ; donc le scul quarré,

-de AT est plus petit que les ‘quarrés des droites rB, BA de deux fois le rec-
tangle compris sous s, Ba. Donc, etc.
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PROPOSITIO XIV.

Dato rectilineo #quale quadratum consti-
tuere.

Sit datum rectilineum A ; oportet igitar ipsi
A rectilineo zquale quadratum constituere.

Canstituatur enim ipsi A rectilineo zquale
parallclogrammum’ rectangulum BA. Si igitur
®qualis est BE ipsi EA, factum erit proposi-
tum; constitutum est enim ipsi A rectilinco

6 .

A B

T

70 BA® ¢ & o0, uia 7év BE, EA .,uu'{w.v toriv,
Ecre peeilwv # BE, xai txC€ancbo (7} 70 2,
xai xeicbw 75 EA Jon % EZ, xa) veruncbo % BZ
Jixa xave 7o H, xai xivrpo uiv? 7§ H, dra-
orapats 8% ¢vi Tov HB, HL sptxdriscy 2typaele
76 BOZ, xai ¢x6Cracbw 4 AE ¢mi 70 ©, rai
70y 0w 4 HO.

Eorei o0y e08eia 1 BZ Témpuntas eic piv ive vavat

M [} A ~
7o H, ti¢ ¢ avica xava 70 E* 76 dpa umo Tav BE,

®quale quadratum BA ; si aulem non, una ip.
sarum BE, EA major est. Sit major BE, et
producatur ad Z, et ponatur ipst EA zqualis
EZ, et secetur BZ bifariam in H, et centro
quidem H, intervallo vero uni ipsarum HB,
HZ semicirculus describatur BOZ, et produ-
catur AE in ©, et jungatur HO,
Quoniam igitur BZ secta est in mqualia qui-
dem in H, in inzqualia vero in E; ergo sub

PROPOSITION XIV.

Constrnire un quarré égal a une figure rectiligne donnée.
Soit A Ja figure rectiligne donnée ; il faut construire un quarré égal a ceue

figure rectiligne.

Construisons un parallélogramme rectangle Ba égal i la figure rectiligne donnée

A (45. 1). Si BE éuait égal A Ea, on aurait fait ce qui était proposé; car le quarré

" BA aurait été construit égal 4 la Ggure reciiligne A. Si cela n'est point, I'un des

cO1es BE, Ea est plus grand que lautre. Que BE soit le plus grand , prolongeons-le

“vers z, et faisons Ez égal & Ea (3. 1); coupons Bz en deux parties é¢gales au

point H; du centre H et d’un intervalle égal a 'une des droites HB, HZ, décrivons
la demi-circonférence Boz (dem. 3); prolongeons AE vers @, et joignons HO.

Puisque_Bz est partagé en deux parties ¢égales au point H, et en deux parties
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BE, EZ contentum rectangulum cum ex HE
quadrato ®quale est ipsi ex HZ quadrato. B~
qualis autem HZ ipsi HO; ipsum igitur sub BE,
EZ cum ipso ex HE zquale est ipsi ex HO. Ipsi
autem ex HO =zqualia sunt ex ©E, EH qua-
drata ; ipsum igitur sub BE, EZ cum ipso ex
HE :nquale est ipsis ex ©E, EH. Commune au-
feratur ex HE quadratum ; reliquum igitur sub

o

A|B

T

woy dpa 70 Uo 7w BE , EZ mepssydpawvoy oplogeo-
viov isoy ¢a7i T4 dwo Tiic EQ TeTpaydve. AAAG
76 umwo Tav BE, EZ 70 Umo Tév BE, EA torivh, fow
-yip ZE 74 EA° 7o a't'p:z BA wapu}\AnAo'y»Pap/Aoy igor
€07} T4 amo THg OF 'rc'rpaya;m. Iooy & 70 BA 76
A eueuypa,u/.cw' xati® 70 A aprz w9u7paz,u,u.ov saoy
toTi ] «mo THs EO am)pmpo,uem 're'rpz'ywm.

Ta apu Jobevrs ewhuy pa/u./uo TG A froy "rnpa~
Yoy d'wm‘nz-rul, To amo Ti¢ EQ avay Fawta'o-

pevoy. Omep 8w mosiiaas,

BE, EZ contcntum rectangulum ®quale est ipsi
ex E® quadrato. Sed ipsum sub BE, EZ ipsum
sub BE, EA est, xqualis cnim est EZ ipsi EA;
ergo BA parallclogrammum ®quale est ipsi ex
©E quadrato. ZEquale autem est BA ipsi A rec-
tilinco ; ct A igitur rectilineum zquale est ipsi
ex E@ descripto quadrato,

Ergo dato rectilinco A ®quale quadratom
constituilur ex ©F descriptum. Quod oportebat

facere.

inégales au point E; le rectangle compris sous BE, Ez avec le quarré de HE,
est égal au quarré de Hz (5. 2). Mais HZ est égal & Ho ; donc le rectangle com-
pris sous BE, EZ avec le quarré de HE cst égal au quarré de He. Mais les
quarrés des droites ©E, EH sont égaux au quarré dec He (47. 1); donc le
rectangle compris sous BE, EZ avec le quarré de HE, est égal aux quarrés de
droites ©E, Retranchons le quarré commun de HE; le rectangle restant
compris sous BE, EZ sera égal au quarré de E@. Mais le rectangle compris sous
BE, EZ est le rectangle compris sous LE, Ea, puisque la droite Ez est égale a
la drone Ea; donc le parallélogramme B_\ est ¢gal au quarré dc ©e. Mais Ba est
égal ala ﬁ"ure rectiligne A; donc la figure reculxgne A est égale au quarré de Ee.

Donc le quarré décrit avec E® a éi¢ construit égal a la figure recuh"ne dounée
A; ce qu’il fallait faire,

FIN DU DEUXIEME LIVRE.
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DEFINITIONES.

1. KEquales circuli sunt, quorum diametri
sunt ; vel quorum quz ex centris 2quales sunt.

2. Recta circulum tangere dicitur, qua tan-
gens circulum et producta non secat circulum
in neutrd parte.

3. Circuli tangere scse dicuntur, qui sese
tangentes non sese sccant,

4. In circulo aqualiter distare a centro recta
dicuntur, quando ex centro ad ipsas perpen-
diculares ductz wquales sunt,

LIVRE TROISIEME
DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

DEFINITIONS.

1. Les cercles égaux sont ceux dont les diamétres sont égaux, ou ceux dont
les droites menées des centres aux circonférences sont égales. '
2. Une droite, qui touchant un cercle, et qui étant prolongée ne le coupe

point, est dite tangente 4 ce cercle.

3. Les cercles qui ne se touchent et qui ne se ¢oupent point, sont dits

langents entr’eux.

4. Dans un cercle, on dit que des droites sont également éloignées du centre,
lorsque les perpeudiculaires menées du centre sur ces droites sont égales.
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5. Magis autem distare dicitur ea in quam
major perpendicularis incidit. '

6. Scgmeutum circuli est contenta figura et
ab rectd et circuli circumferenti.

7. Segmenti antem angulus est, qui conti-
nctur ab rectd et circuli circumferentid.

8. In segmeuto autem angu‘]us est, quando
in circumferentid  segmenti sumitur aliquod
punctum, ¢t ab ipso ad terminos rectx gqua est
basis seginenti conjunguntur recta , contentus
angulus ab junctis reclis.

9. Quando autem continentes angulum rectze
assumunt aliquam circumferentiam, illi dicitur
insislere angulus.

10. Sector circuli est, quando ad centrum
circuli positus est angulus, contenta figura ct
ab angulum conlinentibus rectis et assumptd

ab ipsis circumferentid,

11. Similia segmenta circuli sunt, qua ca-
piunt xquales angulos; vel in quibus anguli
axquales inter se sunt.

5. La droite sur laquelle tombe la plus grande perpendiculaire est dite la plus

éloignée du centre.

6. Un segment de cercle est la figure compuse par une droue et par une cir-

conférence de cercle.

7. L’angle du segment est celui qui est compris par une droite et par une cir-

conference de cercle.

8. L’angle dans le segment est Vangle compris par les droites menées d’un
point pns dans la citconférence du segment aux extrémités de la droite qui est

la base du segment.

9. Mais lorsque les droites qui- comprennent Pangle embrassent une portion
de la circontérence, cet angle est dit appuy¢ 4 la circonférence.

10. Un secteur de cercle est une figure comprise entre deux rayons qui font un
angle au centre et la portion de la circonférence qu’embrassent ces denx rayons.

11. Les segments des cercles sont semblables, lorsqu’ils recoivent des angles
égaux ou lorsque les angles qu’ils conticnnent sont ¢gaux entr'enx.
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PROPOSITIO L

Dati circuli centrum invenire.

Sit datus circulus ABT; oportet igilur ABT
circuli centrum invenire.

Ducatur ali(iua in ipso ulcunque recla AB,
et secetur bifariam in A puhcto , et a A ipsi
AB ad rectos ducatur TA, et producaturin E,
et secetur TE bifariam in Z; dico Z centrum
essc ABT circuli,

Mi 2dp, aAX i durariy feve =3 H, xai
tmelivy bwaay @i HA, HA., HB. Kai t7ei i7s
terir # AA TH AB, xovn J » AH, Vo d4 ai
AA, AH duoi raic HA, AB ivas eidiv.,
‘ixatipe, xa)Bdcic n HA Bdru 7§ HB irviv ion',

;de!’Pd

Non enim, sed si possibile sit H, et jun-
gantur, HA , HA, HB. Et quoniam zqualis cst
AA ipsi AB, communis autem AH, duz uti-
que AA, AH duabus HA, AB wzquales sunt,
utraque utrique, et basis HA basi HB est z-

"qualis, ex centro enim H; angulus igitur AAH

§x xiyTpov yap Tob HO* pwviadpa i v AOH w1 ig
PROPOSITION PREMIE\RE

Trouver le centre d’un cercle donné.

Soit aBr le cercle donné ; il faul trouver le centre du cerc]e ABT,

Conduisons dans le cercle une droite quelconque 4B, partageons-la en deux
parties égales au point & (10v 1); du point & conduisons ra perpendiculaire a
AB (11. 1), prolongeons TA en E, et partageons TE en deux parties égales enz;
je dis que le point z est le centre du cercle asr,

Que z ne le soit pas, et que H Je soit, si cela est possible. Joignons Ha,
HA, HB. Et puisque AA est égal & AB et que AH est commun, les deux droites
AA, aH sont égales aux deux droites Ha, aB, chacune 4 chacune; mais la
base HA est égale 4 la base HB, car ce sont deux rayons (déf. 15. 1); donc
Pangle AAH est égal a langle HaB (8. 1). Mais lorsqu’une droite tombant sur
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w§ Umo HAB ion terisC. Otar & ebiia 7
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Aaig oI open txaTepa TWY $T0Y7 YWIIRY LETIV
opdn dpa SoTiv & vwo HAB, Erri &\ xai # vwd
ZAB épbnc iea dpa # vmd ZAB TH Lwd HAB, #
ixdrroy v psilovi®, Smp doTiv adlvaror. OCx
dpa 7o H xtrTpor 407} ToU ABI xuxAov. Ouoiug
\y ~
&n Suifousy , 571 0udN dANG T TANY TOU Z.
]

TS Z dpa owpeior xtvrpor 3e7i Toi ABT xu-
xAoud, Omep idu wasiions'®,

NMOPIZMA.

\ ’ o L] ’
Ex Y% ToUTOU Parspy, CTI tdr & RUXAQ tU-
o ~ 11 '66 ~ 7 JV \ \ 6\ ’
(- 714 tiay Tiva ‘xa et WPO‘ oP ag T!#V"’
? \ ~ ’ » \ b ? ~ ’ 12
#78 THG THAYOUTHS $0TE TD XIYTPOY ToU xUXAOU'?,

angulo HAB aqualis est. Quando autem recta
in rectam insistens deinceps angulos :quales
inter se facit, rectus uterque mqualium est;
rectus igitur est HAB. Est autem et ZAB rec-
tus ; equalis igitur est ZAB ipsi HAB, minor
majori, quod est impossibile. Non igitur H
centrum est ABC circuli. Similiter autem os-

tendemus , neque aliud quoddam prater Z.

Ergo Z punctum est centrum ABT circuli
Quod oportebat facere.

COROLLARIUM.

Ex hoc ulique evidens est, si in céreulo
recta quedam rcctam quamdam bifariam et ad
rectos secet, in secante esse¢ centrum circuli.

une droite fait avec elle les angles de suite égaux, chacun des angles égaux
est droit (déf. 10. ¥); donc V’angle HaB est droit. Mais I’angle zaB est droit; donc
Yangle zaB est égal & Vangle HaB; le plus petit au plus grand, ce qui est
impossible. Donc le point H n’est point le centre du cercle abr. On démon-
trera semblablement que tout autre point, excepté z, ne l’est pas.

Donc le point z est le centre du cercle. Ce qu’il fallait faire.

COROLLAIBE._

De la il est évident que si dans un cercle une droite en coupe une autre
en deux parties égales, et a angles droits, le centre du cercle est dans la secante.
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AEB, xaj viAngbw +6 xiyTpor ToU ABT xuxiAov,
xai 1070 70 A, xai sm{wybocay ai AA, AB,
xai JinyBs n AZE3,

Kai i74i ion ioviy 0 AA 7% OB, ion dpa xai
gwvie i vmo AAE 7§ Uwo ABE xal twel Tpiye-
vou Tci SAE pia mAwpa wposuxbiCAnras # AEB,

PROPOSITION

12¢

PROPOSITIO 1L

Si circuli in circumferentid sumantur duo
quelibet puncta, hec puncta conjungens recta
intra cadet circulum.

Sit circulus ABI', et in circumferentii ipsius
sumantur duo qualibet puncta A, B; dico ab
ipso A ad B conjunclam rectam intra caderc
eirculum.

t.

Non enim , sed si possibile, cadat extra
ut AEB, et sumatur cenirum ABT circuli, et
sit A, et jungantur AA, AB, et ducatur AZE.,

Et quoniam ®qualis est AA ipsi AB, ®qua-
lis igitur et angulus AAE ipsi ABE; et quoniam
trianguli AAE unum latus AEB producitur,

11.

Si dans une circonférence de cercle, on prend deux points qnelconques, la
droite qui jaindra ces deux points torabera dans le cercle.

Soit le cercle 4Br; qu’on préne deux points quelconques A, B, dans sa civ-
coufirence; je dis que la droite menée du point A: au poiot B, w:nbcm dnns

le cercle.

Car que cela ne soit point, et qu e]le tombe en dehors, si c’est possible comme

AEZ ;
menons AZE.

Puisque A est égal & aB, Pangle AAE est égal a
que L'on a prolongé un cété AEB du mangle AAE,

prenons le centre du cercle 4BF (1. 3), qu’il soit 4, joignons aa, aB, et

Pangle aBE (5. 1)} et puis-
Yangle AEB est plus grand
16
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ptilwr dpa » 6mo AEB gwvia Tis Um AAE. Iew  major igitur est AEB angulus ipso AAE. JE-
& % Omd AAE 7§ Owd ABE® usilwr dpa # Uwo  qualis autem AAE ipsi ABE; major igitur est
AEB 7h¢ 0md ABE. Y#d % 7y meilova yeviar - AEB ipso ABE. Majorem autem angulum majus
# peilwy mawpa Omoreivu weilwr dpe # AB  latus subtendit; major igitur est AB ipsy AE.

75¢ AE. Ion &% # AB 7§ AZ* psilwr dpa w aZ  Equalis autem AB ipsi AZ; major igitur est AZ

'AB

wh¢ AE, # irdrver s peilovec, dmep toTiv
dfrazor. Obx dpa # md Toi A tmi 70 B emi-
Gwyyupirn whila ixTos WeoviTas ToU xuxAov.
Ouoing O deifopry, 371 ol v adriic Tie
mipipepsiacs tr7i¢ dpa menvitas, Ear dpe xi-
xAov , xal TatEic.

NPOTAZIE 9.

’ \ ~ A
Ear iv xoxhg ¢00sid 71 Suat Tob xévrpov wi-
~’ A \ ~ ’ ’ ’ \
Beity Tiva pn did ToU xevtpou dixa Teurn , xei

ipsd AE, minor majore, quod est impossibile.
Non igitur ab A ad B conjuncta recta extra
cadet circulum. Similiter utique ostendemus ,
neque in ipsam circumferentiam ; intus igitur
cadet. Si igitur circuli, etc.

.PROPOSITIO IIL

Si in circulo recta aliqua per cenirum rec-
tam aliquam non per centrum bifariam secet,

que Vangle AAE (16. 1). Mais Pangle aAE est- égal i Iangle aBE; donc Vangle
aEB est plus grand que Pangle aBE. Mais un plus grand cé6té soutend un
plus grand angle (18. 1); donc aB est plus grand que AE. Mais B est égal 2
Az ; donc AZ est plus grand que AE, le plus petit que le plus grand, ce qui est
impossible. Donc la droite menée du point A au point B ne tombe pas hors du
cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne tombe pas dans la cir-
conférence ; donc elle tombe en dedans du cercle. Donc, etc.

PROPOSITION IIL

*Si dans un cercle une droite menée par le centre coupe en deux par-
‘tigs égales une droite non menée par le centre, elle ]a coupera & angles
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et ad rectos ipsam secat; et si eam ad rec-
tos secet, et bifariam i Ipsam secat,

Sit circulus ABT, et in ipso recta aliqua l‘A
pef centrum, reciam aliquam AB tion per cen-
trum bifariam secet in Z puncto; dico ct ad
reclos ipsam sccare.

Sumatur enim centrum ABT circuli, et sit
E, et jungantur EA, EB,

I

E
A\é B

N

\ Y oy » \ ¢
Kai t7ei son eoTiv 0 AL 79 ZB, xowwn &% o
’ \ >’
ZE, due du' Jugiv izas eisi®, xal Bdoic » EA
’ ~ . »
Bagu 74 EB ion, ywvia dpad # ows AZE 9u-
Ié i A » -
vig T4 umo EIB ion toriv. Ovay & wleia 7
ie ~ 6 ~ \ » ~ ’ » 3 ’
wheiar orabeiva rag 10:5hc ywving irag arrd-
~ » e ’ ~ »” ~ ’ ’
Aass mosli, opln exaripa iy icwy yuviGy ioTive
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opOn apa toTiv txatipe Thy Uwo AZE , BZEY. H
d ~ i
TA apa i@ 76U xtyvpov cCoa® Tay AB ui Jia
~ 5 .
ToU r8rTpov ousay Siya Thuyousa, xai mpis bp-
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Et quoniam ®qualis est AZ ipsi ZB, commu-
nis auten ZE, duz ulique duabus xquales sunt,
et basis EA basi EB aquals; angu]us.igitu}'
AZE angulo EZB xqualis est. Quando autem’
recta supcr rectam insistens deinceps angulos -
quales inter se facit, rectus uterque zqualium
angulorum est; reclus igitur est utcrque ipsorum
AZE, BZE. Ergo A per centrum ducta ip-
sam AB non per centrum ductam bifariam se-

cans, et ad rectos ipsam seccat. = * ..,

droits ; et si elle la coupe & angles droits, clle la coupera en deux parties

égales. :

Soit le cercle aBr; que dans ce cercle, la droite 3 mendée par le centre conpe
en deux partics egalcs au point z la droite 4B non mcuée par le centre; 1e
dis qu'elle la coupe & angles droits.

Prenons le centre du cerc]e ABr (1. 5); qu’il soit E, et )ownons EA, ED,
Puisque Az cst égal & zB, et que la droite ZE est commune, deux droues sont
égales 4 deux droites ; mais Ja base EA est égale & la base B ; donc Tangle

AZE est égal a I'angle EzB (8. 1). Mais lorsqu’une droite tombant sur une autre
droite fait les angles de suite égaux entr’eux, chacun des angles égaux est droit;

donc chacundes angles AzE, BZE est droit. Donc la droite ra, menée par le centre,
et qui coupe en deux parties ¢gales la droite AB non mence par le centre, coupe
aussi cette droite a angles droits.
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Sed et r'A ipsam AB ad rectos secet; dico et
bifariam ipsam secare, hoc est, @qualem esse
A2 ipsi ZB,

Eisdem enim constructis, quoniam #qualis
est EA ipsi EB, mqualis est et angulus EAZ ipsi
EBZ. Est autem et rectus AZE recto BZE xqua=

lis; duo igitur triangula sunt EAZ, EZB duos
angulos duobus angulis zquales habentia, et
unum latus uni lateri %quale, commune ipsis
EZ, subtendens unum qualium angulorum ;
¢t reliqua igitur latera reliquis lateribus zqualia
habebunt; ®qualis igitur est AZ ipsi ZB. Si igi-
tur in circulo , etc.

Mais que la droite Ta coupe la droite AB  angles droits; je dis qu’elle la coupe
-en deux parties égales, c’est-a-dire que AZ est égal a zB.

Faisons la méme construction; puisque EA cst égal a EB, 1'angle EAZ est égal
a Pangle @1z (5. 1). Mais ’angle droit AzE est égal a Pangle droit BzE; donc
EAz, EzB sont deux triangles qui ont deux angles égaux 4 deux angles, et un
cdté égal i un coté, c’est-a-dire leur cdté commun EZ, qui soutend un des angles
égaux ; donc ces deux triangles auront les c6iés restants égaux aux cdtés restants
(26. 1); donc Az est égal a zB, Donc, etc.
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PROPOSITIO 1V.

Si in circulo dux rectz sese sccent, non per

centrum ductz, non sese secabunt bifariam.

Sit circulus ABTA| et in ipso duz rectz AT,
BA sesc secent in E puncto , non per centrum
ductx; dico non eas sese secare bifariam.

N

Ei yap durator, TeuriTwsay dArnrag diya,
aoTe Sony eivas Ty uiv AE 7§ ET, Tav 8% BE 77
EA* xai «iAn@lw 70 xévrpoy ToU ABTA xUrhou ,
xai $orw 70 Z, xai imefewyfo n ZE.

E7ei oby s08iid 7ig dua Tol xévrpou # ZE ei-
Beidy siva pn f1d 70U xivrpou? v AT Jiye
Tipres, xai wpic opbas abTHy Teurei® opbn dpa

Si cnim possibile, sese secent bifariam, ita ut
®2qualis sit AE quidem ipsi ET', ct BE ipsi
EA; ct sumatur centrum ABLA circuli, et sit
Z, et jungatur ZE. ° '

Quoniam igitur recta aliqua ZE per ccn-
trum rectam aliquam AT non per centrum

bifariam secat, ct ad rectos ipsam secat;

PROPOSITION 1V.

Si dans un cercle deux droites non menées par le centre se coupent, elles
ne se coupent point en deux parties égales.

Soit le cercle aBra, et que dans ce cercle les deux droites Ar, Ba, non
menées par le centre, se coupent au point E; je dis qu’elles ne se coupent

point en deux parties égales.

Car si cela est possible, qu’elles se coupent en deux Qar{ies égales, de ma-
niére que AE soit égal & Er, et BE égal 4 Ea; prenons le centre du cercle aBra
(1. 3), qu’il soit le point z, et joignons ZE.

Puisque la droite ZE, menée par le centre, coupe en deux parties égales
la droite AT non menée par le centre, elle la coupera a angles droits (3. 3);
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Eay dVo xuxAor TiUswary dAARAOUG 5 UK (0TS
20T@y To albTo xirrpor.

Avo pdp xuxros of ABT , TAH TeuriTocay di-
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rectus igitur est ZEA. Rursus, quonitam recla
aliqua ZE rectam aliquam BA non per ccutrum s

bifariam secat, et ad rectos ipsam sccat ; rectus

igitur est 2EB. Ostensus est autem et ZEA rec-
tus ; wqualis igitur ZEA ipsi ZEB, miner ma-
jori, quod est impossibile. Non igitur AT, BA

sese secant bifariam. Si igitur in circulo, cte.

PROPQOSITIO V.

Si duo circuli sesc secent, non erit ipsorum
idem centrum. :

Duo enim circuli ABr, TAH scse sccent in B,
T punctis; dico non ess¢ ipsorum idem cen-
trumn. .

Si enim possibile, sit E, et jungatur ET, ¢t
ducatur EZH ulcunque.

donc Vangle zEA est droit. De plus, puisque la droite ZE coupe én deux par-

ties égales la droite BA non menée par le centre, elle la conpera i

3

angles

droits ; donc Vangle zEB cst droit. Mais on a démonué que Pangle zEa est

droit; donc langle zEA est ¢gul & I'angle zEB, le plus petit au plus grand, ce

qui est impossible. Donc les droites AT, Ba ne se coupent poiut en decux parties

¢gales. Donc, etc. : :
PROPOSITION V.

Si dcux cercles sg coupent, leur centre ne sera pas le méwe.
Que los deux cercles AET, TaH se coupent dux denx points B, T; je dis que

lcur centre ne scra pas le méme.
Car si cela est possible, que leur centre soit le point E; joignons Er, ctme-

noas rH d'unc manicre quclconque.
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Et quoniam E punctum ccntrum est ABT
circuli, xqualis cst ET ipsi EZ. Rursus, quo-
niam E punclum centrum est TAH circuli,

aqualis ¢st B ipsi EH. Ostensa est autem et EI

ipsi EZ @qualis; et ZE igitur ipsi EH est equalis,
miuor mujori, quod est impossibile. Non igitur
E punctum centrum est ABI', I'AH circulorum.
St igitur duo, ctc.

PROPOSITIO VI

Si duo circuli scse intra tangant, non erit ip-
sorum idem centrum.

Duo enim circuli ABI'y TAE sese tangant in
I puncte; dico non esse ipsorum idem cen=
trum.

Puisque le point E est le centre du cercle Asr, la droite Er est égale 3 Ez
(déf. 5. 1.). De plus, puisgue le poiut E est le centre du cercle ran, la droite 1E
est ¢gale & EH. Muis on a démontré que Er cst égal 4 Ez; donc ZE cst égal a kH,
la plus petite a la plus grande, ce qui estimpossible. Donc le point E n’est pas le
ceutre des cercles asr, rad. Donc, etc.

PROPOSITION VL

Si deux cercles se touchent intérienrement, leur centre n’est pas le méme.

P .
Que les deux cercles ABr, TAE se touchent au point I; e dis que leur centre
n'est pas le méme,

10*
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MELCY © fatd EOTTH XEI‘TFGI' Toeu XUZ}\OU, uwFe de TV

1 3 ~
enpciov mpos Tov xlxAoy wpoemimTwoy swheial

Si enim yossibile, sit Z, et jungatur ZT, et
ducatur utcumque ZEB.

Quoniam igitur Z punctum centrum est ABRT
circuli, aqualis est Zr ipsi BZ. Rursus, quo-

niam Z punctum ceotrum est FAE circuli, equa-

T

lis est Zr ipsi ZE. Ostensa est autem et ZT ipsi
ZB wxqualis; cl ZE igiwr ipsi ZB est xqualis,
minor majori, quod est impossibile. Non igitur
Z puuctum ccutrum est ABI', TAE circulorum,

Siigitur duo, elc.

PROPOSITIO VIIL

Si circuli in diametro sumatur aliquod punc-
tum quod mnon sit centrun circuli, ab ipso

PIRY -
aulem puncto 1 circulum cadant recle qua-

Car si cela est possible, que leur centre soit le point z; joignons zr, et menons

zEB d’une maniére quelconque.

Puisque le point z est le centre du cercle aBr, la droite zr est égale 4 Bz. De
plus, puisque le point z est le centre du cercle rak, la droite zr est égale a zE.
‘Mais on a démontré que zr est ¢gal & zB; donc ZE est égal 4 2B, la plus petite a la
plus grande, ce qui est impossible; donc le point z n’est point le centre des
cercles ABr, Tak. Douc, elc.

PROPOSITION VIL

~
Si dans le diamétre d’un cercle on prend un point qui ‘ne soit pas le
centre de ce cercle, et si de ce point on conduit des droites & la circon-
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dam, maxima quidem erit in qud centrum,
minima vero religua; aliarum autem, sem-
per propinquior ei quz per centrum remo-
tiore mafor est ; dueque solum mquales ab
eodem puncto cadent in circulum, ex utrique
parte minimz.

Sit circulus ABTrA, diameter autem ipsius sit
AA, et in ipsh AA sumatur aliquod punclum
Z, quod non sit centrum circuli, centrum au-
tem circuli sit E, et a Z in ABrA circulum
cadaut rectz quedam ZB, Zr', ZH; dico ma-

Tinc's peyiors pir Soras t@ we 7o Bivrpor,
tAaxioen & 3 Aoumds Tay ds dArew, av & -
yeov THe Nd Tob xivrpov THs amaTepor prilwr
sorie duo I pudror? iows dmwd ToU aiTOU owusiov
TPOOTGOUY TS TPIS TOY NUKAWY , i@ SxdTIPE THe
tAaxiorag.

Eere xokAog 6 ABTA, Sduerpss b avrod
frre 2 A, xai 47l The AA viriple T cupaioy
TO L, & pN $0TI xEVTPOY TOU KUXAGU , XEYTPOY
N 10T xUxrov foTe T4 E, xal dwo 10U Z Wpos
Tor ABTA xuxAoy mpormimTiTaray whsiai Tirs

'K
Z
a

-

ximam quidem esse ZA, minimam vero ZA;

« IB, ZT, ZH* Ay 371 puyiera udy iotiy »
aliarum antem , ZB quidem majorem ips zr;

TA, tragiorn N 8 24 Tov &b daray, ¥ uiy
1B 7 IT pmeiloy , # O IT 795 ZH. et ZI' ipsd ZH.

Em{wybwear ydp «i BE, IE, HE. Jungantur enim BE, I'E, HE.

Kai twei warroc Tpiyarov ai Vo wAspai Tiic Et quoniam omnis(trianguli duo latera reli-
Aosmiic pusilMcviaw , @i EB, EZ dpad 1é's BZpui-  quo majora sunt, ipsz EB, EZ igitur ipsi BZ

férence ; la plus grande sera celle dans laquelle est le centre, et la plus petite
la droite restante ; quant aux autres droites, la droite qui est plus prés de
celle qui passe par le centre est toujours plus grande que celle qui en est
plus éloignée; et du méme point on ne peut mener A la circonférence que deux
droites égales de 1’un et Pautre c61é de la plus petite..

Soit le cercle ABra, que Aa soit son diameétre, prenons dans AA un pomt
quelconquez qui ne soit pas le centre de ce cercle, que le centre du cercle soit le
point E, du point z menons a la circonférence ABra les droites zB, zr, zH;
je dis que za est la plus grande, et za Ja plus petite;. et que parmi les
autres,, la “droite zB est plus grande que zr, et la droite zr. plus grande
que ZH.

Joignons BE, IE, HE.

Puisque deux cods d’um triangle sont plus grands que le coté restant

17
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Zerés eiow. low &t n AE 74 BE, ai dpa BE, EZ
ivas vici T4 AZ* peilwy dpa # AZ THs BZ, MdAs,
7t ion eoriv # BE 7 TE, xoivx Ji} ZE, Vo In
ai BE, EZ duei Taic TE, EZicat siciv. AA& xat)
qwvia # vwd BEL ywviag Th¢ omo TEL peilwv
Bduic dpa w BZ Bdowws THs TZ peilwy tori. Aia
Td aUTd IW xai § TZ Ti¢ HZ peiloy i i),

Ty, ¢l el HZ, ZE 7oic EH meiloves eiouy,
ion &\ # EH 7§ EA* i dpa HZ, ZE 7i¢ EA uti-
Qovic ios. Kown apyprcbe » EZ°* Aosma dpa n
HZ Aoimic 74 LA peilwy dovi. Meyiorn uiv dpa
% ZA, ddayiorn &% 8 ZA® peiloy d% n uiv ZB Tig
Zr, & & IT Tic ZH. '

Aiyw 371 xal ams Tob Z onueiov dvo miver
isaiS mpoemisolyTas mpos Tiv ABTA xuxAov,

majores'sunt. Equalis autem AE ipsi BE; ergo
BE, EZ aquales sunt ipsi AZ; major igitur est
AZ ipsi BZ. Rursus, quoniam ®qualis est BE
ipsi TE , communis autcm ZE, duz utique BE,
EZ duabus TE, EZ xquales sunt, Sed et an-
gulus BEZ angulo I'EZ major; basis igitur B2
basi 'Z major cst. Propter eadem utique et rz
ipsé HZ major cst.

_ Rursus, quoniam HZ, ZE ipsA EH majores
sunt,, ®qualis autem EH ipsi EA; ergo HZ,
ZE ipsi EA majores sunt. Communis auferatur
EZ; rcliqua igitur HZ reliqud ZA major est.
Maxima quidem igitar ZA, minima vero ZA ;
major autem ZB quidem ipsd ZI", et Z[ ipsi ZH.
Dico et a Z puncto duas solum ®quales ca-

dere ina ABTA circulum, ex utrique parte ip-
w

(21. 1), les droites EB, Ez sont plus grandes que la droite Bz. Mais la droite
AE est égale 4 la droite BE; donc les droites BE, EZ sont égales i la droite Az;
donc la droite Az est plus grande que la droite Bz. De plus, puisque BE est
égal 4 TE, et quela droite 2E est commune, les deux droites BE, Ez sont égales
aux deux droites I'E, Ez, Mais Vangle BEZ est plus grand que I'angle rEz; donc
la base Bz est plus grande que la base Tz (24. 1). Par la méme raison la droite
Tz est plus grande que la droite Hz.

De plus, puisgue les droites Hz ; 2E sont plus grandes que la droite EH, et
que EH est égal A Ea, les droites HZ, zE sont plus grandes que Ea. Retran-
chons la droite commune Ez ; la droite restante HZ sera plus grande que la
droite restante za. Donc la droite za est la plus grande, et la droite za la
plus petite ; donc la droite zB est plus grande que la droite zr, et la droite zr
plus grande que la droite zH. .

Je dis que du point z, on ne peut mener i la circonférence ABra que deux

.
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¢ ;xaf'repg Tiis LA tAayicTng, Suv:erdTe Hep  Sius ZA minima. Constituatur enim ad EZ rec-

7pos 74 EZ wlile, xal Tdmwpoc aiTh owptie
T8 E, 7§ vwo HEZ quwrig ion » v7o ZE®, xai
tweleix 00 # 20, Emel obv fon iotly 4 HE +7 EO,
xosrn 4t w EZ, dvo &% ai HE, EZ dvai 7aic OF,
EZ foas vigi, xai ywvia 8 Uwo HEZ yurig T4 oo
©EZ ion* RBdois dpa n ZH Bdow T4 2O ion sovi.
Aty 80 o7 5 ZH &M ion ob mpoomioeiras mpds
Tir xUxAov amd 70U Z onusbov. Ei ydp dvrativ,
mpormimTeTe 4 LK. Kai il # ZK 75 ZH so7iv.
ith7, aMa piv xai % 2O 74 ZH®: xai » ZKdpa

~ . '] ~ M
T8 O toTiv ien9, 4 {pysey Tic did ToU xtyTpoy

tam, et ad punclum in ed B, ipsi HEZ an-
gulo ®qualis ZE®, et jungatur Z©. Quoniam
igitur =qualis est HE ipsi E®, communis au-
tem EZ, duz utique HE, EZ duabus ©E, EZ
2quales sunt; et angulus HEZ angulo ©EZ -
qualis ; basis igitur ZH basi ze 2qualis est.
Dico autem ipsi ZH alieam zqualem non cadere
in circulum a Z puncto. Si enim possibile ,
cadat 2K. Et quoniam 2K ipsi ZH est zqualis,
sed quidem et zZ© ipAsi ZH; et ZK igitur ipsi
©Z est zqualis,, propinquior ei qua per cen-
trum remotiori 2qualis, quod impossibile.

Vel et hoc modo. Jungatur EK. Et quoniam
®qualis est HE ipsi EK , communis autem EZ, et
basis ZH basi ZK =qualis; angulus igitur HEZ
angulo KEZ zqualis est. Sed HEZ ipsi ZE@
est zqualis ; et ZE® igitur ipsi KEZ est xqua-
lis, minor majori, quod est impossibile. Non

79" avaTepoy itn, imep aduvaror.

H rai o0tws. Emlsvxfo # EK. Kai ime} fon
toriv 5 HE 71 EK, xorvd &% # EZ, xa) Bdoig »
ZH Bxzcwr 7§ IK itn* ywria dfe n Uws HEZ pu-
vig T4 Ve KEZ iow ioviv. AAN a vmo HEZ'!
7§ uwo ZE® ieTiy iow* xai » Umo ZE® dpa 75
v38 KEZ 2ovriv S0y 0 irdTTer Ty pilovs, imep
cTiy'? advraor. Olx dpa amws ToU L oHueioy
iTipa Tig TposTrOiTAL TP Ty xUxrov o T
HL- pia cpa porn. Edy dpa xuxAou, xai Ta t£04,

igitur 2 Z punclo alia aliqua cadet in circu-
lun @qualis ipsi HZ ; una igitur sola. Si igitur
circali , etc.

droites égales, de l'un et Vautre c6ié de la plus petite za. Car sur la droite Ez et

au point E de cette droite, faisous langle zE® égal 4 l'angle HEz (23. 1), et
joignons ze. Puisque la droite HE est égale 4 la droite E@, et que la droite Ez
est commune, les deux droites HE, Ez sont égales aux deux droites ©E, Ez ;
mais Pangle HEZ est égal 4 Pangle 6z ; donc la base zH est égale & la base ze
(4 1). Je dis que du point Z on ne peut mener & la circonférende une autre
droite égale 4 zH. Car si cela est possible , menons zK. Puisque zK est égal a zH,
et 2o égal 4 zH, la droite zK est égale a la droite 6z, une droite plus prés de celle qui
passe par le centre, égale dune droite qui en est plus é]oignée, ce qui est impossible.

Ou d’une autre maniére, Joignons EX. Et puisque HE est égal 4 EX, que la droite
EZ est commune, et que Ja base zH est égale A la base zK, Vangle HEZ est égal &
angle kEz (8. 1). Mais I'angle HEZ est égal 4 Pangle zE@ ; donc Pangle zE® est
€gal a I'angle kez , le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc du
point Z, on ne peut pas mener 4 la circonférence une autre droite qui soit égale
aHz; donc on n’en peut mener qu’une seule. Donc, etc.
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NPOTAZIZ 4.
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Avo d% povor ous amo ToU auutiov WpeoTeroly=

\ 1 ’ L I 4 ~ »
Tas wplc Tov xUxAov, @ tXLTepg THG eAa-
xiTTag,
~ ’

Eore xUxAo¢ 0 ABT, xal ToU ABT ¢ixnplw 71

~ y M \ AL ?» ~ ’ -
enptioy txTos TO A, xai am avrod Jimxdusay
A~ » \ ¢
wheiai Tives ai AA, AE, AL, AT, toTe &N »
~ ’ o ~ \ 1 \
AA $ia ToU xirTpou* Atyw OTi Thy iy WPOS THY

PROPOSITIO VIIL

Si extra circulum sumatur aliquod punctum,
ab ipso autem puncto ad circulum ducantur
rectz quzdam, quarum una per centrum, re-
liquz autem utcunque; ipsarum quidem ad con-
cavam circumferentiam cadentimn rectarum ma-
zima quidem est que per centrum; aliarum au-

tem, scmper propinquior ei qu® per centrum re-

motiore major erit; ipsarum vero in convexam

circumferentiam cadentium recctarum, minima
quidem cst qua inter et punctum et diame-
trum ; aliarum autem, semper propinquior mi-
nime remotiore est minor. Dug autem solum
xquales a puncto cadentin circulum, ex utri-
que parte minime.

Sit circulus ABT', ¢t extraipsum ABI suma-
tur aliquod punctum 4, et ab eo ducantur recte
quedam AA, AE, AZ, Ar, sit autem 8A per
centrum ; dico earum quidem in AEZT comca-

PROPOSITION VIIL

Si hors d’un cercle on prend un point quelconque, si de ce point on méne
a ce cercle des droites, si une d’elles est menée par le centre, et les autres
comme on voudra; parmi les droites menées 4 la circonférence concave, la
plus grande est celle qui passe par le centre, et parmi les autres celle qui est
plus prés de celle qui passe par le centre est toujours plus grande que celle
qui s’en éloigne davantage ; mais parmi les droites menées a la circonférence con-
vexe, la plus petite est celle qui est entre le point pris hors du cercle et
le diamétre, et parmi les autres celle qui est plus prés de la plus petite est
toujours plus - petite que celle qui s’en éloigne davantage; et du point pris
hors du cercle, on ne peut mener 4 la circonférence de 'un et l'autre céié
de la plus petite, que deux droites égales.

Soit le cercle Asr, et hors du cercle ABr, prenons un point quelconque 4 ;
de ce point menons i .ce cercle les droites a4, AE, Az, ar, el que aA passe
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AEZT X0iAny mepipipsiay WpoTmimTOUTEY Whusy
peyhern piv tevir % Sia 7oU xivrpov 9 AA* dei
& » Yoy e Nd 700 xivrpou TiHe ameTepor
priloy Srvas, # piv AE Thc AL, » I\ AZ Tig
AT 7dy &% mpoc Ty OAKH xvpTHY m}we’puav
mpoomimTousiv Whudre iAaxicTn piy o AH, #
prrald ToU enptiov A xai Tig diapiTpov AR*
aéi d4 8 Iypuor 7 AH traxieTas iAadTToy o7
THG dmuTepoy, # piv AK i AA, ¥ &b A
Ti¢ AO'.

vam circumferentiam cadentium rectarum ma-
ximam quidem esse AA que per centrum;
semper autem propinquior el quz per centrum
remotiore majox erit, AE quidem ipsd AZ, et
AZ ipsh Ar; ipsarum autem in ©AKH con-
vexam circomferentiam cadentium rectarum ,
minima quidem AH, qua inler et punctum A
et diametrum AH; semper aulem propinquior
ipsi AH minim® minor est remotiore, AK qui~
dem ipsd A4, et AA ipsd 4O,

Eiriles 9dp 70 xtvrpoy ToU ABT xixiov, xai
tore 70 M° xai izm{iwybuoay ai ME, MZ, MT,
MK, MA, MO, :

Kai imel ion ioriv 8 AM7H EM, xoirs wpoo-
xeiobe ¥ MA® ¥ dpa AA jon toTi T2l EM, MA.
Ai A2 EM, MA wic EA puiloric sii® nai w AA

Sumatur enim centrum ABP circuli, et sit
M ; et jungantur ME, MZ, MT, MK, MA, M@,

Et quoniam =qualis cst AM ipsi EM, com-
munis addatur MA; ergo AA mqualis est ipsis
EM, MA. Sed EM, MA ipsd EA majores sunt ;

par le centre ; je dis que de toutes les droites menées i Ja circonférence con-
cave AEzT, la plus grande est la droite aA, menée par le centre » et que
la droite qui est plus prés de celle qui passe par le ceptre sera toujours plus
grande que celle qui 8’en éloigne davantage, la droite AE plus grande que
az, et la droite az plus grande que AT ; mais parmi les droites menées i la
circonférence convexe ©AkH , la droite aH placée entre le point A et le dia-
métre AH est Ja plus petite, et la droite placée plus prés de la plus petite an
est toujours plus petite que celle qui s’en éloigne davantage ; la droite ak plus
petite que aA, et la droite aA plus petite que la droite ae.

Prenons le centre du cercle A®r (1. 3), qu’il soit le pointM; et joignons
ME, MZ, MT, MK, MA, Me.

Puisqne la droite AM est égale 4 la droite EM, ajoutons la droite com-
mune-Ma ; la droite A sera égale aux droites EM, Ma. Mais les droites EM,
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et AA igitur ipsA EA major est. Rursus, quo-
niam aqualis est EM ipsi ZM, communis adda-
tur MA; ergo EM, MA ipsis ZM, MA éqnales
sunt, et angulus EMA angulo ZMA major est.
Basis igitur EA basi Z4 major est. Similiter
autem ostendemus, et ZA ipsd I'A majorem essc ;
maxima quidem igitur est AA, major vero AB
ipsd 42, et AZ ipsd Ar.

ipa Ths EA pilwy tori, Dldiy, imel ion iovive
EM 7§ ZM, xoivs mpooxeiocfn’ # MA , ai EM, MA
dpa. Tais IM, MA ivas sici, xai ywria ¥ vwo EMA
ywriag ThHe umd IMA psiluy tori. Bdois dpa s EA
Baavwe Ths ZA pusilwy soriv. Ouoiws O Jeifopusy,
ot xai w ZA THe TA peiluy toric psyicrn piy
apa # AA, uiilwy 8% m v AE TiHe AL, 5 &
AL 1¢ AT,

vN
Kai ¢7ei @i MK, KA 7i#¢ MA usillovis siowr ,

ion 4% o MH 7§ MK, Aoimn dpa % KA Aoswiis
Thc HA piler sorive Gors xai 4 AH T#¢ AK

Et quoniam MK, KA ipsi MA majores sunt,
#qualis autem MH ipsi MK, reliqua igitur K&
reliqud HA major est; quare et AH ipsd AK
minor est ; minima igitur est. Et quoniam trian-
guli MAA super uno laterum M4, duz recte intus
constituuntur; MK, KA igitur ipsis MA, A4
minores sunt; ®qualis autem MK ipsi MA; res
liqua igitur AK reliqui AA minor cst. Similiter

$Adovay i0Tiv , tAayicrn dpa sori. Kai tored Tpi-
wroy ToU MAA 7 pudc Tay wAwpEy THs MA,
Vo 1wbeias ty7oc suveaTalacay , ai MK, KA dpat
Ty MA, AA tAdTTovec eimiys ion &S n MK 74
MA* AosmA dpa 8 AK Acimiis THe AA AdTTar

Ma sont plus grandes que la droite Ea (30. 1); donc la droite Aa est plus
grande que la droite Ea. De plus, puisque la droite EM est égale ala droite
zM, ajoutons Ja droite commune Ma, les droites EM, Ma seront égales aux
droites zM, Ma ; mais I'angle EMa est plus grand que I’angle zMa ; donc li base
Ea est plus grande que la base za (24. i1). Nous démontrerons semblablement
que la droite za est plus grande que la droite Ta ; donc la droite 44 est la plus
grande, la droite AE plus grande que az, et la droite az plus graude que ar.

De plus, puisque les droites MK, xa sont plus grandes que la droite Ma
(20. 1), et que la droite MH est égale a la droite MK, la droite restante Ka est
plus grande que la droite restante Ha; donc la droite aH est plus pelite que
la droite ak; donc elle estla plus petite. Et puisque sur un des cotés Ma du
triangle MAa on a construit intérieurement deux droites, les droites MK , Ka soat
plus petites que lcs droites MA , Aa (21. 1) ; mais MK €st égal a Ma ; donc la droite
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toTiv. Omoiws o Seifousy, o714 xai #» AA THg
A® AdTTwy toTiv AayicTn piv dpa W AH,
tAaTTow §i 0 uiv AK Ths AA, # J¢ AA Tic 4O,

At'yw o7 xai Vo pérov feai® amo Tob A onpsicy
mpoamigovyTas? 7pos Tov xUxAov, i@ exdTepa
THe AH $AayieTns. TuvesTdTe mpic TH MA -
Beiqe, xai TG Wpos aUTh onueip T4 M, TH WO
KMA qwvia ion qwvia 8 Umo AMB, xal ¢ws-
leoxbe # AB. Kai imei ion toTiv # MK 77 MB,
xosvn I\ 8 MA, dVo & «f KM, MA dvuei Tals
BM, MA ivas siciv , txavipa ixatepe , xai yuvie
¥ U7 KMA yovig 7§ 570 BMA irn8: Bdoig dpa 3
AK BaoviTh ABionteri, Atyw IO ori T8 AK «liig
dAANion 00 TposmI T TPoS TOY XUXAOY AT To
A owpeiou, Eiyep urator, mposmimtive, xaiicre
# AN. E7ei o0y # AK 78 AN to7iy jon, dAX
# AK 7§ AB i{o7iv irw* xai # AB dpa 7§ AN
e Tiv ien'%, n {yytor Tis AH iAaxyicTs TH dma-
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autem ostendemus et AA ipsA A© minorem esse;
minima quidem igitur est AH, minor vero AK
ipsd AA, et AA ipsi Ae,

Dico et duas solum ®uales a A puncto ca-.
dere in circulum, ex utrique parte ipsius AH
minime. Constitualur ad MA rectam, et ad
punctum in ed M, ipsi KMA angulo #qualis
angulus AMB , ct jungatur AB. Et quoniam
®qualis cst MK ipsi MB, communis autem MA,
duz utique XM, MA duabus BM, M4 qufales
sunt, utraque utrique , et angulus KMA angulo
BMA zqualis ; basis igitur AK basi AB ®qualis
est. Dico autem ipsi AK rectz aliam xqualem
non cadere in circulom a A puncto. Si enim
possibile, cadat, et sit AN. Quoaiam igitur AK
ipsi AN est ®qualis, sed AK ipsi AB est -
qualis ; et AB igitur ipsi AN est ®qualis ; pro-
pinquior minimz ipsius AH remotiori est qua-

Tepor ioTiv ion 5 Sarep dduraroy sdhixbn. - lis, ‘quod impossibile ostensum est.
H xai dMawg. Emslewyxbe 1 MN. E7a'’ i'rn

t77ir # KM 7§ MN, xowws & 5 MA, xai fdsic n  est KM ipsi MN, communis autem MA, et basis

Vel et aliter. Jungatur MN. Quoniam ®qualis

restante Ak est plus petite que la droite restante aA. Nous démontrerons sem-~
blablement que la droite aa est plus petite que la droite 46 ; donc la droite
AH est la plus petite, et la droite aK est plus petite que la droite 2aa, et la
droite aA plus petite que la droite ae.

Je dis aussi que du point 4, on ne peut mener au cercle que deux droites
égales , de V’un et I'autre coté de la plus petite aH. Construisons sur la droite
Ma, et au point M de cette droite, un angle aMB égal i I'angle kMa (23. 1), et
joignons aB. Puisque la droite MK est égale 4 MB, et que la droite Ma est com-
mune, les deux droites KM, Ma sont égales aux deux droites BM , MA, cha-
cune 4 chacune ; mais I’angle XMa est égal & I'angle BMa ; donc la base ak est
égale 4 la base aB (4. 1). Je dis qu’on ne saurait mener du point A au cer-
cle ABr une autre droite égale 4 ak. Qu'elle soit menée, s'il est possible, et
qu'elle soit aN. Puisque aK est égal & aN, et ak égal a4 aB, la droite aB est
égale & AN ; donc une droite plus pres de la plus petite aH est égale 4 une droite
qui s’en éloigne davanuage, ce qui a été démontré impossible.

Ou autrement. Joiguous MN. Puisque la droile kM est égale 3 MN, que la
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Turey wAtious # SVo fras s0beies?, wi AA, AB, AT
Ny 471 TO Aanusior xevTpor ¢574 To0 ABT xuxdov,

AK basi AN mqualis ; angulus igitur KMA angulo
NMA zqualis est. Sed KMA ipsi BMA est =-
qualis; et BMA igitur ipsi NMA est wqualis ,
minor majori, quod est impossibile. Non igi-
tur plures quam duz aquales in ABT circulum
a A puncto ex utrique parte ipsius AH minima
cadent. Si igitur extra circulum, etc.

PROPOSITIO IX.

Si iutra circulum samatur aliquod punctum
ab eo autem puncto iw circulum cadant plures
quam duz zquales recte, sumptum punctum
centrum est circuli.

Sit circulus ABF, intra autem ipsum punc-
tum A, et a & in ABI circulum cadant plures

A O

quam duz ®quales recte, ipse 4A, AB, AP;
dico A puuctum centrum esse ABI circuli.

droite'Ma est commune et que la base Ak est égale & la base aN, Vangle
KMA est égal 4 I'angle NMa (8. 1). Mais langle kmMa est égal 2 P'angle BMma;
donc Pangle BMa est égal A I'angle NMa, le plus petit au plus grand, ce qui est
impossible. Donc il est impossible de mener du point 4 au cerele Apr, de I'un
et 'autre coté de la plus petite aH, plus de deux droites égales. Donc, etc.

PROPOSITION IX.

Si dans un cercle, Von prend un point quelconque, et si plus de deux
droites menées de ce ‘point & Ja circonférence sont égales entr’elles, le point

qu'on aura pris serale ceantre du cercle.
Soit le cercle aBr, et le point intérieur A, et que plus de deux droites
AA, 4B, AT menées du point A & la circonférence soient égales entre elles,

je dis que le point a est le ceatre du cercle ABr.
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Jungantur enim AB, Br', et secentur bifa-
riom in E, Z punclis, et juncte EA, ZA pro-
ducantur ad K, H, A, ©puncta.

Quoniam igitur zqualis est AE ipsi EB, com-
munis autem EA, duz utique AE, EA duabus
BE, EA zquales sunt; et basis AA ipsi 4B
®qualis ; angulus igitur AEA angulo BEA
®qualis est; rectus igitur uterque AEA, BEA
angulorum. HK igitur ipsam AB secat bifa-
riam et ad rectos. Et quoniam, si in circulo
aliqua recta rectam aliquam bifariam et ad
rectos secet, in secante est centrum circuli j in
HK igitur est centrum ipsius ABT circuli. Propter
eadem utique et in ©A est centrum ipsius ABL
circuli. Et nullum aliud commune habent HK ,
©A rectz quam A punctum; A igitur punc-
tum centrum est ABL circuli.

culi, etc,

Si igitur cir-

Joignons les droites AB , BT, coupons-les en deux parties égales aux points E , z
(10. 1), etayant joint les droites Ea, za, prolongeons-les vers les points K, H, 4, ©.

Puisque AE est égal A EB, et que la droite Ea est commune, les deux
droites AE , EA sont égales aux deux droites BE , EA; mais la base aa est
égale 4 la base aB; donc Vangle AEA est égal 2 langle BEa (8. 1); donc
chacun des angles AEa, BEA est droit ; donc Ja droite HK coupe la droite AB en
deux parties égales et 4 angles droits. Mais lorsque, dans un cercle, une droite
coupe une autre droite en deux parties égales et 4 angles droits, le centre du
cercle est dans la sécante (cor. 1. 3); donc le centre du cercle aBr est dans Hk.
Par la méme raison, le centre du cercle ABr est dans @a. Mais les droites
HK, oA n'ont d’autre point commun que le point A ; donc le point 4 est
le centre du cercle ABr. Donc, etc.

18
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AAAQNE, ALITER.
.

Koxdov yap 70U ABT sidnedw T2 enuslor irric Intra enim circulum ABr' sumatur aliqued
70 A, anwo I\ 70 A 'n’p&; Tér ABT xuxioy #pos-  punctum A, a A autem in ABT circulum cadant
mmTiTRcay wAtiovs i o joas eblelar, ai AA, plures quam dux wquales recte, ipse AA, AB,
AB, AT* Atyo 074 76 Angliy Fnpeior To A xe'wpav AT; dico sumplum punclum 4 cenlrum esse
¢07i 760 ABT aUxAov. : ipsius ABT circuli.

-

AE \y

s
N\

A B

Non enim, sed si possibile, sit E, et juncta

Mn yap, aAX ¢ uvarsr, totw 7o E, xai t7i-
AE producatur in Z, H puncta ; ergo ZH diame-

Lwxbeive & AE Sinxbew i7i va Z, H onpusia , #
ZH dpa® Hidperpic tors 706 ABT xixAov. Emel
oy xuxdov ToU ABT wmi Ti¢ ZH Sapizpou

3, I3 ~ ) 4 3 ’
SIANTITGL T4 GUpIoY TO A, 0 N AOTS XEVTPOV

ter est ipsius ABT circuli. Quoniam igitur circuli
ABr in ZH diametro sumptum est aliquod
punctum 4, quod non est centrum circuli, ma-
ToU xUxAov9 , weyioTy miv ioras n AH, meilwy 3ima quidem erit AH, major vero Al ipsi
d¢ % pmiv AT Tic AB, 8 J% AB 7#¢ AA. AAz xai AB, et AB ipsd AA, Sed et aqualis, quod est
impossibile ; non igitur B centrum est ipsius ABT

» ” * \ » ’ » o \ ’
ion , emep eariv aduraTors oux dpa 7o E xérvpoy
circuli. Similiter autem oslendemus, neque alind

tori To0 ABT xUxAov. Omoiws o Sifouer, &7

AUTREMENT.

Dans le cercle ABr soit pris un point quelconque a, et que plus de deux
droites égales tombent du point a dans le cercle ABr, les droites aA, aB, ar;
je dis que le point A est le centre du cercle ABr.

Qu’il ne le soit point, mais s’il est possible, que ce soit le pointE ; ayant
joint oE , prolongeons cette droite vers les points 2, H; la droite zH sera le
diameétre du cercle aBr. Puisque 'on a pris dans le diamétre zH du cercle AT
un point A, qui n’est pas le centrede ce cercle, la droite aH sera la plus grande,
la droite 2r plus grande que la droite a8, et la droite aB plus grande que la
droite 8A(7,3). Mais elle lui est égale, ce qui est impossible ; donc le
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KixAog xUxAoy o0 Tiuves xata wAdlora on-
pila % duot,
y " \ ’ ¢ ’ A
Ei yap duvator, xuxAos 6 ABT xbrdoy 7oy AEZ
TouriTe xata wAtova onusia ¥ Mo, 72 B, H,

preter 4; ergo A puuctum centrum est ipsius
AB[ circuli.

PROPOSITIO X.

Circulus circulum non secat in pluribus punc-
tis quam duobus.
Si enim possibile, circulus ABr' circulum

AEZ secet in pluribus punctis quam duobus, in

2,0, xai imlwyleivas ai BO, BH diya Touri-
oBusay x27d 7d K, A onueiat xai amd Tay K,
A 7Tais BO, BH mpos opbets axBeivas i KI', AM
Juaybacay i7i 7 A, E onpsia®,

ipsis B,H, Z, ©, et junctz B®, BH bifariam

secentur in K, A punctis ; et ab ipsis K, A ipsis

BO, BH ad rectos ducte KI', AM producantur
in A, E puncta. "

point E n’est pas le centre du cercle aBr. Nous démontrerons semblablement
qu’aucun autre point, exceplé A, ne peut I'étre ; donc le point a est le centre

du cercle Asr.

PROPOSITION X.

- ] . .
Un cercle ne coupe pas un cercle en plus de deux points.
Car si cela est possible, que le cercle ABr coupe le cercle aEz en plus de deux

points , aux points B, H, Z, ©; joignons les droites Bo, BH ; coupons-les en
deux parties égales aux pointsk, A, et par les points K, A, ayant conduit
les droites kr, AM perpendiculaires 2 Bo , BH, prolongeons - les vers les

points A, E.
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xUxrov. TIdAsy, &7l 6y xUXA® 76 av7$ T4 ABT
~ € P ~ \
1006l 71¢ 0 NE s00eidy Tive Ty BH Jixa xai
v \ ’ EJAY ~ - ¥ \
wpos opbac Tipru , el THg NE apa 70 xevrpoy

{07} 7o ABT xUxAcu. Edvixdn &N xai ¢l 7iig

AT, xa} xa7 o00dy ouuldAroveyy ai AT, NE
t086i2s 2AMAsch § xaTa 70 O° 78 O dpa on-
jatior xiypoy to7} 700 ABT xdxAov. Ouoiws &
deibopry 371 xai ToG AEZ xUxhov xévTpoy tori
75 O° Vo dpa xUxAwy TyariiTay dAAIAoUS, TEY
ABT, *AEZ, 70 al7é ieTi xtvrpor 7o 05, dmep
soriy adUrator, OUx dpa xUxAog, xai ¥d 160 s,

Quoniam igitur in circulo ABL recta aliqua

" AT rectam aliquam B© bifariam ‘et ad rectos

secat, in AT igitur est centrum ipsius ABT circuli.
Rursus, quoniam in circulo eodem ABT recta
aliga NZ rectam aliquam BH bifariam et ad
rectos secat, in NZ igitur centrum est ipsius ABF
circuli. Ostensum autein ipsum esse etin AT, et

in nullo puncto conveniunt AT, NZ rectz inter
se praterquam in O; ergo O punctum centrum
est ipsius ABT circuli. Similiter autem ostende-
mas, et ipsius AEZ circuli centrum esse O ; duo-
ram igitur circulorum sese secantium ABT ,
AEZ , idem erit centrum O, quod est impos-
sibile. Non igitur circulus, etc,

Puisque dans le cercle 4Br, la droite Ar coupe la droite Be en deux

parties égales et & angles droits, le centre du cercle ABr est dans la droite Ar
(cor. 1. 3 ). De plus, puisque dans le méme cercle aBr la droite N= coupe
la droite BH en deux parties égales et a angles droits, le centre du cercle
aBr est dans la droite N=. Mais on a démontré qu’il est dans la droite Ar, et
les deux droites AT, N= ne se rencontrent qu’au point O ; donc le point 0 est
le centre du cercle ABr. Nous démontrerons semblablement que le point 0 est
‘Je centre du cercle aEz; donc le mémge point 0 est le centre des deux
cercles ABr, AEz, qui se coupent mutuellement , ce qui est impossible (5. 3 ).
Donc, etc. '
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ALITER.

Circulus enim rursus ABT circulum AEZ sc-
cet in pluribus punctis quam duobus , in ipsis B,
H,¢, et sumatur centrum ipsius ABT circuli, ip-
sum X, et jungantur KB, KH, KZ,

Quoniam igitur intra circulum AEZ sumptum
est aliquod punctum K,eet a K in AEE circu-

lum incidunt plures quam duz rectz aquales,
ipse KB, KZ, KH; ergo K punctum centrum est
ipsius AEZ circuli. Est autem et ipsius ABT circuli
centrum ipsius K; duorum igitur circulorum
sese secantium idem centrum est K, quod im-
possibile. Non igitur circulus, etc.

AUTREMENT.

Car que le cercle ABr coupe encore le cercle AEz en plus de deux points, aux
points B, H, z; prenons le centre K du cercle ABr, et joignons KB, KH, Kz,

Puisque dans le cercle aEz, on a pris un point K, et que plus de deux droites

égales kB, Kz, KH tombent du’point K dans le cercle aEz, le point k est
le centre du cercle aEz(g. 3). Mais le pointX est le centre du cercle BT ;
donc le méme point x est le centre de deux cercles qui se coupent; ce qui
est impossible (5. 3 ). .
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Mn yap, dAX i JuraTor; mimTiTe ac n ZHO,
xai twelsuydwoay ai AL, AH.

Ewti o0y ai AH, HZ 7 ZA Tou7 fori s 205,
peilovic eigi, xorvn apnpncbe # ZH® Aumw dpe
L ~ Cad /r » Is w‘ L
n AH Aoamis Tas HO uulev totiv, Ioh de n
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PROPOSITIO XL
*

Si duo circuli sese contingant intus, et su-
mantur eorum ccntra‘, centra eorum cqorijun-
gens recta producta in eontactum cadet circu-
lorum. . o

Duo enim circuli ABI', AAE sese contingant
intus in A puncto , et sumatar quidem ipsius ABC
circuli centrum Z, ipsius autem AAE ipsum
H; dico ab H ad Z conjungentem rectam pro-
ductam in A cadere.

Non enim, sed si possibile, cadat ut zHe,
ét’jungantur AZ, AH.

Quouiam igitur AH, HZ ipsdé ZA, hoc est
ipsA Z© majores sunt, communis auferatur ZH;
reliqua igitur AH reliquid HO® major est. Equa-
lis autem AH ipsi AH; et HA igitur ipsd H@

[ ]

PROPOSITION XL

Si deux cercles se touchent intérieurement, et si on prend leurs centres ,
la droite qui joint leurs centres étant prolongée tombera au contact de ces cercles.

Que les deux cercles aBr, AAE se touchent intérieurement au point A ; pre-
ngns le centre z du cercle aBr, et le centre H du cercle A2k ; je dis que la
droitc menée du point H au point Z, éjant prolongée, tombera en A.

Que cela ne soit point , mais s’il est possible , qu’clle tombe comme zH®; et

joigaons AZ , AH,

Puisque les droites AHy, HZ sont plus grandes que zA (20.1), c’est-a-dire
q plus g '

que z@, retranchous la droite commune zH ; la droite restante AH sera plus grande
que la droite restante He. Mais AH est égal 4 2H ; donc Ha cst plus grand que e,
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major est, minor majore, quod est impossi-
bile. Non igitur a Z ad H conjuncta recta extra
contactum ad A cadet. Ergo in contactum ad A
cadet. Si igitur duo circuli, etc.

ALITER.

Scd ctiam cadat ut HZr', et producatur in
directum ipsa HTZ ad © punctum, et jungan-
tur AH, AZ.

Quoniam igitur AH, HZ majores sunt ipsi AZ,
sed ZA zqualis cst ipsi 2, hoc est ipsi z@,
communis auferatur ZH ; reliqua igitur AH re-
liqud H® major est, hoc est HA ipsi HO, mi-
nor majore, quod est impossibile. Similiter, et
si extra parvum sit centrum majoris circuli,
ostendemus hoc idem absurdum.

le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donc la droite menée
du point z au point H ne tombera pas hors du contact en A ; donc elle tombera
dans le contact en A. Donc, etc. '

AUTREMENT.

Mais qu’elle tombe comme kzr, prolongeons Hzr directement vers le poiut
©, et joignons AH, HZ.

Puisque les droites AH, HZ sont plus grandes que Az, et que z4A est égal 4 zr,
c’est-a-dire 4 2o , retranchons la droite commune zH ; la droite restantc AH sera
plus grande que la droite restante He , c’est-a-dire, Ha plus grand que He, le plus
petit que le plus grand, ce qui est impossible. Si le centre du grand cercle
était hors du petit cercle, nous démontrerons semblablement qu’il s’en suivrait
une absurdité.
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PROPOSITIO XII.

Si duo circuli sese contingant extra, centra
ipsomm cunjungens recta per contactum tran-
sibit.

Duo enim circuli ABr', AAE sese contin-
gant extra in & puncto, et sumatur quidem
ipsius ABI circuli centrum Z, ipsius vero AAE
ipsum H; dico a Z ad H coujungentem rectam
per contactum ad A transire.

el N

Mn yap, aAX ¢ duraTiv, ¢pxecdn ws ai LTAH,
nai imilslywmay ai ZA , AH.

Emel oly Td L owpior xévrpov iovi 700 ABT
xUxAou, iTw toTiv 4 ZA TH ZT. TldAwy, i7el 70
H onpeior xéyrpov 8075 ToU AAE xUxAou, fon
i77iv & AH 7if HA, EdeixBn St xai # ZA 7§ 2T

Non enim, scd si possibile, eat ut ZI'AH, ct
jungantur ZA, AH.

Quoniamigitur Z punctum centrum est ipsius
ABT circuli, xqualis est ZA ipsi zI'. Rursus,
quoniam H punctum centrum est ipsius AAE
circuli, xqualis est AH ipsi H4. Ostensa est

PROPOSITION XIL

Si deux cercles sc touchent extérieurement, la droite qui joint leurs centres

passera par le contact.

Que les deux cercles aBr, AaE se touchent estéricurement au point A; pre-
nons le centre z du cercle ABr, et le centre u du cercle AaE; je dis que la
droite menée du point z au point H passera par le contact en A.

Car que cela ne soit point, mais, s’il est possible, qu’elle tombe comme

ZraH, et joignons ZA , AH.

Puisque le point z est le centre du cercle aBr, la droite za est égale a zr.
De plus, puisque le pointH estle centre du cercle AAE, la droite AH est égale
2 HAa, Mais on a démontré que za cst égal a la droite zr; donc les droites za
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xaTe TS A iwapis cOx iAdovrass Y aytis dpa,
Edr dpa duo zuxros, xal 72 €.

NMPOTASIE ».

KuxAog xUXA0U 00x tQETTITAl RXTA FAtiova
onunia % xal b, tdy Tv roc t@dTTRNTAL Py
Ts txTict.

Ei yap Juvarir, xvxhog 6 ABAT xUxAou vol
EBZA tpamticla? mpiTepor irvis navd wAdiora

* \
anusia % i, Ta B, A,

est autem ZA ipsi ZT cequalis ; ips® igitur ZA,
AH ipsis Zr, AH zquales supt; quare tota ZH
ipsis ZA, AH major est. Sed et minor, quod
impossibile. Non igitur 3 Z 3d H ducta recta
per contactum ad A non transibit ; per ipsum
igitur. Si igitur duo circuli, etc.

PROPOSITIO XIII.

Circulus circulum nom contingit in plaribus
punclis quam in uno, sive intus contingat,
sive extra.

8i enim possibile, circulus ABAr circulum
EBZA contingat primum intys in pluribus punctis
quam in uno, in B, A,

Kai sinnghe Toi pir ABAT xuxhoy xirtpor,

70 H* 700 N EBZA, 70 O.

Et sumatur ipsius quidem ABAL circuli cen-
tram H; ipsius sutesn EBZA, ipsum ©,

An sont égales aux droites zr, aH; donc Ja droite entitre ZH est plus grande
que les droites zA, AH. Mais au contraire , elle est plus petite (20. 1), ce qui
est impossible. Donc la droite menée du point z au point H ne peut pas ne pas
passer par le contact en‘a ; donc elle y passe. Donc, etc.

PROPOSITION XIIL

Un cercle ne touche point un cercle en plus d'un point, soit qu’il le touche
intérieurement , ou extérieurement.
Car si cela est possible, que le cercle ABar touche d’abord intérieurement Je

cercle EBza en plus d’un point, aux points B, A.
Prenons Je centre ® du cercle asar, et le centre ® du cercle EBza.

19
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“H dpa and ‘Tob Hiwi 70 © ¢ milewpvupivn o=

8e723 (i 7d B, A memviTas. ITimTeTe o » BHOA,

1 - g
Kai €7¢) 70 H onutior xévrpoy ¢ori 7ol ABAT

#rAov, ivn toviv n BH 7F HA* weilov dpa n
BH Th¢ ©A* moAAG upa ,u.ei{w # BO il BA.
Ndny, ime 178 © r»y.uor nw'rpav t0Ti Tol
EBZA xUxAov, ion toriv # BO TH ©4. Ediixfn
O avThc xal WOAG y.u’fm, meA aduyaroys
obx dpa xuxAos xUxAcy (QATTETAS ﬂ-ra; xata

wAsiore oaptia "

Afyw I 374 o0de ixTdc. Ei yap Surativ, xi-
%Aog 0 ATK xux?ov 7005 ABAT tpamvicds txvos
xavd wAsiove owpeie A tv, Td A, T, xai tme-
Gixde » AT,

E7ei o0y xUxAwy Tay ABAT , ATK eiAnwTas ¢}
TiHE epiQeptia exaTipou:Fvo.TUN Y TR FHAIR Tt

: .lpsa igitur ab H ducta recta ad ©-in puncta
B, A cadet. Cadat ut BHOA. Et quoniam H punc-
tum centrum est ipsius ABAT circuli , ®qualis est
BH ipsi HA; major igitur BH ipsd ©A; ergo
multo major BO ipsd ©A. Rursus, quoniam ©
punctum centrum est ipsius EBZA circuli, @qua-.
lis est B@ ipsi ®A. Ostensa est autem ipsi ct
multo major, quod impossibile; non igitur
circulus circulum contiogit intus in pluribus
punctis quamn in uno,

Dico ctiam neque extra. Si enim possibile,
circulus ATK circulum ABrA contingat extra
in pluribus punclis quam inuno, in-A, T, et
jungatur AT,

Quoniam igitur circulorum ABAT, Al'K sumpta

sunt in circumferentiis ulriusque duo quelibet

A, T, 1 éPaG ig}'n‘;' avTal capeia ;w“&u?'u‘“‘yp- puncta A, T, hxe utiqqc puncta conjupgens recla

Ladroite mepée dp point Hau point @ passera par les pointsB, a( 11.3).
Qu elle toplbe comme BHOA, Punsque le pomt H est le centre du cercle ABar,
la droite BH est egale a 1A ; donc BH est plus grand que @4 ; donc Be est beaucoup
plus grand que ea. De plus, pmsque le point & est le centre du cer-
cle EBz4 , la droite B® est égale 4 ©a. Mais on a démontré qu’elle est beaucoup’
plus grande , ce qui est impossible ; donc un cercle ne touche pas intérieurement
un cercle en plus d’un point.

Je dis aussi qu’il ne le touche pas extérieurement eg plus d’vn point. Car,
§’il est possible, que le cercle Ark touche exténeuremeut le cercle: ABar en.
plus d’un point, aux ‘points A , T'; joignons AT, -

Puisque dans la circonférence des cercles aBar, Ark, on a pris deux points
queclconques A, r, la droite qui joindra ces dcux .points tombera daus
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Ad ~ ’ A € ’ ~ A -~ 3
tlsia evToC $XATEPOU TErtiTal, AXA2 ToU uty
~ L4
ABAT #r7oc tmeoe, 70U 8¢ ATK tx70¢, amep dTo-
woy® UK &'pa RUKAGE XUXAOU $QEATTITAI $NTFOE
~ o LA\
xaTa WAsiora anusia # sv. Edvixln &8, o7 cudh
2 ’ ’ ¥ * \ A :
r7o5. Kuxdos ape, xai 7 tfn;.

NMPOTAZIZ 4.

By xUxAp ai icas «0B¢ias iroy alm'xauwv ams
7ol ner-rpou xai ai iToy AWix0UsEl a0 TOU xw—
Tpov w'ay aAAnAIG tigiy,

Ecre xuxAeg o0 ABAT, xai v atTd icas w-
8¢ias icrwaay ai AB, TA* Atyw 074 ai AB, TA'

» * ’ 2 A ~ ’
$0°Y AT Y OUTIY A0 TOU mr'rpou.

Eirnple 92p 76 xsrTpor ToU ABAT xUxAov, xai

icT TO0E, nai awo 750 E 47} Tdg AB, TA xeferor

% xBwsay ai EZ, EH, xai Zm{tdxeu_my' @i AE, IE.

intra utrumque cadet. Sed quidem intra ipsum

ABAT cadit, extra vero ipsum ATK, quod ab-
surdum. Non igitur circulus circulum contin-
git extra in pluribus punctis quam iy uno, Oste'l‘l-
sum est autem ncque intus. Circulus igitur, etc.

'PROPOSITIO . XIV..

In circulo zquales recte mqualiter distant a
cenlro , et quz ®qualiter distant a centro -
quales inter se suut.

Sitcirculus ABAT, etin eo ®quales recte sint
AB, I'd; dico ipsas AB, [A zqualiter distare a
ceatro. -

.- T
BN R )

. \ .
b Y R RN 2% SN

. - I JURY

Sumatur cnim centrum ipsius ABAT circuli,

‘et sitE, et abEad AB, TA perpendlculares du-
cant.ur EZ, EH, ct )ungantur AE, TE.

Pun et Vautre cercle (32.3). Mais elle tombe dans le cercle aBar, et hors
du cercle ArK(déf 35.3), ce qui est absurde ; ; donc un cercle ne touche pas
extérieurement un’ cercle en plus d’un point. Mais on a démonuré qu 11 ne le
touche pas intérieurement en plus ‘d’'un point. Donc etc.

i .

PROPOSIT!O‘N' 'XIV.

’

Dans un ceicle les droues égales sont également éloi gudesdu centre, et les
droites ena]emem elownces du centre sont égales entr e]les. ‘ ’

Soit le cercle ABar, et que dans ce cercle les droites aB, T3 soient égales ;
je dis que les drontes AB, ra sont également éloign¢es du centre. .

Prenons le centre dw cercle aBar, qu’il soit le point E, du point E me-
nous les droites Ez, EH perpendiculaires aux droites AB, ', et joignonsAE, IE.
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Emed oby wlid 75 fid Toi xivrpov # Ed
8idy Tive pA Hid 7ol xivrpov THv AB wpoc
bpdac mipre , xai Hya abmir Tipru. Ion dpa
¥ AZ 74 BL* {imAW dpa 1 AB THs AZ. Aid Td
atra & xai # TA 75 THioT) OimAl, xal toTiy
ion 92 AB 7§ TA* on dpa xai ¥ AZ 7§ TH. Kai
ime) Ion ioTiv 8 AE 7§ ET, ivoy xai 70 amwd Ti¢
AE 7§ amd Ti¢ ET. AAAa 74 miv d7o 7ig AE

B

Quoniam itaque recta aliqua EZ per centrum
rectam aliquam AB non per centrum ad rectos
secat, etbifariam ipsam secat. Bjualis igitur AZ
ipsi BZ; dupla igitur AB ipsius AZ. Propter
eadem utique ct T'A ipsius IH est dupla, et est
aqualis AB ipsi TA; aqualis igitur et AZ ipsi
TH. Et quoniam xqualis est AE ipsi ET', ®quale
et ipsum ex AR ipsi ex BI. Sed ipsi quidem

A

7N

A

ioa 7d awd Tar AZ, ZE, opbs 7£p 8 #pic 76
Z qwria® 7§ &N awé Tis ET jow T2 awd vy
EH, HT, opbi 9dp # mpis 76 H yowias 7d dpa
amo Tév AZ, ZE fou iori Toic 2w 7éy TH, HE,
& 70 amd THe AL igoy ioTi TG amo Tig TH, fon
92p ieTiy % AZ 7§ TH- Aosmrty :pa T amo THg
ZE Aoiw§ 7§ wms 15 EH foor toriv, ion dpa’ §
1E 7§ EH. Ey &\ xoxdp foov amiyxuy ams 7ou
nivrpov ebbelas Aigorras, Irar ai dwl ToU xiv-

r

ex AE zqualia ipsa ex AZ, ZB, rectus enim
ad Z angulus; ipsi vero ex Bl mqualia ipsa
ex EH, HT, rectus enim ad H angulus; ipsa
igitur ex AZ, ZE zqualia sunt ipsis ex I'M, HE,
quorum ipsum ex AZ mquale est ipsi ex TH,
#qualis enim est AZ ipsi ' ; reliquum igitar
ipsum ex ZE reliquo ex EHjzquale est, ®qualis
igitur ZEB ipsi EH. In circulo autem mqualiter
distare & ccutro recte dicuntur, quando a cen-

Puisque la droite Ez menée par le centre, coupe A angles droits la droite A5,
non menée par le centre, elle la coupe en deux parties égales(3. 5). Donc Az
est égal 2Bz ; donc AB est double de Az. Par la méme raison ra est double de
TH; mais AB est égal A Ta; donc Az est égal a TH. Et puisque AE est égal AEr,
le quarré de AE est égal au quarré de Er. Mais lcs quarrés des droites az, zE
sont égaux au quarré de AE (47s 1), car I'angle en Z est droit; et les quarrés
des droites EH, HT sout égaux an quarré de ET, car Vangle en H est droit ; donc
les quarrés des droites Az, ZE sont égaux aux quarrés des droites TH, HE ; mais
le quarré de Az est égal au quarré de IH, car AZ est égal i rH; donc le quarré
restant de ZE est égal au quarré restant de EH ; donc 2E est égal a EH. Mais dans
un cercle les droites sont dites également ¢loignées du centre, lorsque lcs per-
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Tpou i7" abras xdderos ayipvas irer aor: i
dpa AB, TA isoy amixovesy dmi ToU xivTpeu.

ANAa &3 ai AB, TA whias izoy amextTeoay
awd ToU xivTpoy, TOUT ioTir, iom iove % EL 75
EH* Aj@ ¢7s ion 107i xai % AB 74 TA.

Tér yap avTay xaTasxwasivrer, oucing o
Jeilopar , 330 HBAF soriy & piv AB Tig AZ, #
J% IA 7ii¢ TH* xai tmei ion eoriv 8 AE 74 TE,
$o0r terid 70 amo Tig AE T awo Tie TE* dAAa
T§ psy awd Ths AE ica te7i Ta awé vév EZ,
ZA, 7§ 8 ami s TE ioa 7a amd Téy EH,
HT, 7a dpa d7d 7ar EZ, ZA ioa 0Ti TOlE o ThY
EH, HT , % 76 a76 Tis EZ 74 awo Ti¢ EH tomiy
foor5, iom 9dp & EZ 78 EH* Aosmor dpa 70 dwd
8¢ AZ Aumg 15 amd Tig TH ioor iorivSe Joa
dpa § AZ 7§ TH, xai ioTs 7c piv AL Jrwad &
AB, 7ii¢ & TH SimAi % Ta* ion dpa o 2B
7% TA. Ev xuxdw dpe, xai 7a i

140
tro ad ipsas perpendiculares duclz zquales
sunt ; ergo AB, I'd zqualiter distant a centro.

Sed demum zqualiter AB, TA distent a
centro, hoc est, xqualis sit EZ ipsi EH; dico
@qualem esse et AB ipsi T'A,

Etenim iisdem constructis, similiter utijue
ostendemus duplam csse quidem AB ipsius AZ,
el ['A ipsius T'H; et quoniam 2qualis est AE ipsi
IE, ®quale est ipsum ex AR ipsi ex I'E; sed
ipsi quidem ex AE zqualia sunt ipsa ex EZ,
ZA, ipsi vero ex TE ipsa ex EH, HI; ipsa
igitur ex EZ, ZA a@qualia suat ipsis cx EH, HT,
qnorum ipsum ex EZ ipsi ex EH est ®quale,
equalis enim EZ ipsi EH; reliquum igitar ex
AZ reliquo ex TH est zquale; ®qualis igitur
AZ ipsi TH, et est ipsius quidem AZ dapla AB,
ipsius vero I'H dupla ra. Equalis igitur AB ipsi
rA. Ia circulo igitar, etc.

pendiculuires menées du centre sur ces droites sont egales (déf. 4. 3 ) ; donc les
droites AB, ra sont ¢galement éloiguées du centre.

Mais que les droites AB, ra soicnt également éloignées du centre, c’est-a-
dire, que ZE soit égal 2 EH ; je dis que AB est égal ara.

Les mémes constructions étant faites , nous démontrerons semblablement que
AB est double de Az, et ra double de rH. Et puisque AE est égalg IE, le guarré
de aE est égal au quarré de re. Mais les quarrés des droites Ez , ZA sont égaux
au quarré de AE (47. 1), et les quarrés des droites EH , HI égaux au quarré de
TE ; donc les quarrés des droites Ez, zA sont égaux aux quarrés des droites EH,
HT ; mais le quarré de BZ cst égal au quarré de EH, car Ez est égal 2 EH; donc
le quarré restant de Az est égal au quarré restant de TH ; donc Az est égal aTH ;

mais 4B est double de la droite Az, et ra double de IH ; donc AB est égal a
ra. Donc etc.
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NPOTAZIE .

» ’ ’r 3 e ’
Ev xvxde myyicrn uty sl n J‘mm-rpog'
~ \O 3\ ¢ ~ ’ ~
Tay % dArav, dei n 1yyi0y TOU xEyTpOU THS
amarepoy usiloy srvi,
Erre xuxAoc 6 ABTA, Hapsrpos & avTet
ieTe n AA, xtrpoy 8% 70 E, rai $300v ptr T0G

" E xivrpou ioTen BI?, amavepor &% v ZH* Afyw

0TI vy iETY Pty $5TIy % AD, putilwy 8% ¥ BT TH ¢ ZH.

PROPOSITIO XV.

In circulo maxima quidem est dianveter gy
aliarum vero, semper propinquior centro re-
motiore major est.

Sit circulus ABFA, diameter autem ipsius
sit AA, centrum.vero B, ct propinquior quidem
ipsi E centro' sit BI', remotior vero ZH; dicg
maximam essc 4A, wajorcm yero Br ipad 3H-

M A B

N
B

<2}

o

N AT

Hybucay yap ams voi E3 xévrpou ¢ Tg BT,
ZH xabsvos ai EQ, EK, Kai ¢4l ¢3%50v piy 100
x¢v7pov toTiv & BT, amaTepor & 4 ZH, pniley
dpa n EK Tig E©. Keicw 74 EQ irn # EA, xai
Sia 706 A 75 EK wpoc opbas axBeloa n AM Simxbw

¢ 78 N, xai emilevy bwoar af EM, EN, EZ, EH.

»

.

Ducantur enim ab E centro ad BT, ZH pers
pendiculares E©, EK. Et quoniam propinguior
quidem centro est BT, remotior vero ZH, ma-

_jor igitur EK ipsi E©. Ponatur ipsi B© mqua-
lis EA, et per A ipsi EK ad rectos ducta AM
producatur ad N, et jur;gautur EM,EN,EZ, EH.

PROPOSITION XV.

.- Dans un cercle le diametre est la plus grande de toutes les droites, et parm‘i

_les- autres, celle qui est plus prés du centre est plus grande que celle qui en

est plus éloignée.

Soit le cercle ABTA ;.que AA en soit le dxametre et E le centre; et que BI soit
plus prés du centre que zH; je dis que la droite Aa est la plus: grande, et

que BT est plus grand que zH.

Menons du centre E les droites E@, EK perpendiculaires aux droites BT, zH. Et
puisque Br est plus prés du centre gque zH, la droite EK est plus grande que
E@ (déf. 5.3). Faisons la droite EA égalec 2 E®, par le point A menons la droite
am perpendiculaire a4 EK, prolongeons-la vers N, et joignons EM, EN, Ez, EH.
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Kai i74) ion ioriv o E@ 7§ EA, iow ¢07i xai
% BT 7§ MN. [IdAw, émti ion wriv # puiv AE 7§
EM, % i EA 7§ EN, » dpa EA 7aic ME, EN

iew twriv. AMX ai ME, EN 7i¢ MN usilores’

tics, xai % AA dpal TH¢ MN pilr ioviv. Ion J%
% MN 7§ BT, # AA &pa 7iis BT peilwy iovi, Kai
smel dvo ai ME, EN dusi 7aic ZE, EH focas
sisi, xai qwvie w ows MEN, jwviag Ti¢ v7o
ZEH psilwr5s Basis apa # MN Baswws Tis ZH
peilov 4o7ive AAAd 4 MN 77 BT édeixfn ien,
xxi # BT 7h¢ ZH peilwr erive Meyiorn usy0dpa
» AA SiduiTpos, peilwy di 8 BT Tig ZH. Ev xu-

KA dpa, xal Ta ilis,
NMPOTAZIZ g,

H 7§ Napitpew 7ol xomhov wpds opbas dar
dupes dyopuivn aRTIS WeoNiTAs TOU KURAOY® Xai ¢ig
7oy psraZ) Tomor Tic Ts wWheiac xal Tis TepiPe-
prias $Tipe el o0 mapyumiosiTass xal # piv
7ol npuzvxAiov yuvia amdeng yeviac oftiag? -

Bugpipagacv paller cativ: 1 8¢ Aosmn eAdTTwY,

Puisque E© est égal 4 EA, la droite Br est égale A MN (14. 3). De plus,

Et quoniam mqualis est E© ipsi EA, aqualis |
est ct BI' ipsi MN." Rursus, quoniam mqualis

est quidem AE ipsi EM, ct EA ipsi EN, ergo
EA ipsis ME, EN mqualis est. Sed ME, EN
ipsd MN majores sunt, et AA ipsi MN major
est. Mqualis autem MN ipsi B, ergo AA ipsd
B[ major est. Et quoniam dux ME, EN duabus
ZE, EH mqualcs sunt, ¢t angulus MEN angulo
ZEH major ; basis igitur MN basi ZH major est.
Sed MN ipsiBI ostensa est qualis, ct BT ipsd ZH
major est. Maxima quidem igitur A4 diameter ,

major vero BL ipsd ZH. In circulo igitur, etc.

PROPOSITIO XVI.

Recta diametro circuli ad rectos ab extiremi-
tate ducta extra cadet circulum; et in locum
inter et rectam et circumferentiam altera recta
non cadet; et quidem semicircali angulus quo-
vis angulo acuto reclilinco major est; reliquus
vero minor,

puisque AE est égal 3 EM, et Ea égal 2 EN, la droite Aa est égale aux droites
ME, EN. Mais les droites ME, EN sont plus grandes que MN; donc AA est plus
grand que MN. Mais MN est égal 4 Br; donc aa est plus grand que Br. Et
puisque les deux droites ME, EN sont égales aux deux droites ZE, EH, et que
Pangle MEN est plus grand que langle 2EH, la base MN est plus grande que
la base zH (2# 1). Mais on a démontré que MN est égal & Br; donc Br est

plus grand que zH. Doncle diameéue Aa est la plus grande de toutes les droues, '

et Br est plus grand que zH. Donc, etc.
PROPOSITION XVL

Une perpendiculaire au diamétre d’un cercle etmenée dec1'une de scs extrémités,,
tombe hors de ce cercle; dans I’espace compris entre cetie: perpendiculaire et
la circonférence, on ne peut pas mener une autre droite; et 'angle du demi-
cercle est plus grand, et I'angle restant est plus petit gu'aucun angle rectiligne aigu.
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Bore xyxAog o ABT mp) m’v'rpov T8 A xai
Jicperrpoy Ty AB* Atyw 534 8 dmo TG A 7§ AB
wpos opbds am drpag dyouirm ixToc mviTas
Tob xUxAov.

Mn yap, arX o uyaror, mimriTe ivvic, s¢
# AT, xai ¢7ellsuxfm ¥ AT,

Sit circulus ABT circa centrum A et diame-
trum AB; dico ipsam ab A ad AB ad rectos ab
extremitate duclam extra cadere circulum.

Non cnim, sed si ‘possibile, cadat intus, ut

) AT, et jungatur Ar.

Exei isn istiv 4 AA 7§ AT, xai yeviz s Omo
AAT wyia 75 0w ATA fow ieriy3, Opbs 4% w
- U7 BAT, ipld dpa xei 4 Omd ATA* Tpiyareu
I% 7ol ATA i o gurias aib Omwd AAT, ATA
dvalr opbals Toas siciv, Imp ioviy ddvazor.
Oix # amd Tos A ewueiov, TH BA mpde épfac
ayopern ivTos FeawiTas ToU xUxAou. Ouoies IN
Svilopsr, 3r1 00d” imi The mepipapriage ixvic
dpa TiTTiTH, W 0 AE,

Asyo 05 S7i vig Tor paTald Timor, Tig T
AE whiiag xai 74 TOA mepipptiag, iripa swe
iz ov mapyumativar,

Quoniam 2qualis est AA ipsi AT, et angulus
AAT angulo ArA zqualis est. Rectus autem
AAT, rectus igiturvet ACA; triangeli utique
ATA duo anguli AAT, ATA duobus rectis m-
quales sunt, quod est impossibile. Non igitare
ab A puncto, ipsi BA ad rectos ducta intra ca-
det circulum. Similiter utique ostendemus , ne-
que in circumferentiam ; extra igitur cadet, ut
AR,

Dico etiam in locum inter AR rectam et ['OA
circumferentiam alleram rectam non cadere.

Soit le cercle ABr ayant pour centre le point 4, et pour diamétre Ja droite AB; je
dis que la perpendiculaire menée du point 4 i la droite AB, tombe hors du cercle.

Car que cela ne soit point, mais ¢'il est possible, qu’elle tom.be en-dedans
comme FA, et joignons ar.

Puisque aA est égal i ar, Pangle aAr est égal 4 I'angle ara (5. 1); mais
Pangle aAr est droit; donc Vangle ara est droit aussi; donc les angles aar,
Ara du triangle Ara sont égaux a deux angles droits, ce qui est impossible
(17. 1); donc la perpendiculaire menéc du poiat A au diamétre AB, ne
tombe point dans le cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne
tombe point dans la circonférence ; donc elle tombe en-debors comme ak.

Je dis encore qu’aucune droite ne peut tomber dans V’espace qui est entre
la droite AE et la circonférence rea.
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Ei 9dp durariv, mapmiTTiTe @§ 0 LA, xai
Wxbw amd wed A ewuciov t7i Tav ZA xaberog
¢ AH.

Kai t7ei 6p9 tomar % 0wo AHA, iAdTTaw %
opbitc n umo AAH® ueilwy dpa # AA Tig AH.
Iew Ji 0 AA 77 A©° uniluy dpa # A© 7H¢ AH,
€ 3 I 'u. ’ o bd \ » ’

# iAdTTer Ths ueilovog, Smep toriv ddvvaTor.

Oux apa tig 7oy petafy Tomor, Tas Te eheiag

xai THG Wepieptias, 47ipa wWhtia Tapyumeotivas.
’ L4 ALY A ~ € 4 ’

Aty 0Ts xai n uiv TOU AMIXUKAIOU Jwria,
W mepsexopiva Umé Te THs BA ebfuias xai The
TOA mepspeptice, amarns pavias ofeiast ¢dlu~

’ B > ’ [ \ .

Fpappov peilwy torive n % Aosmn , 47 mepssyo-
HSvn U6 Te Tig TOA mepipepris xai Tiis AE
wWheiac, amamg goviag ofrias sBuypdumon
tALTTOY COTiV.

> A} > 7 ! ? ’ ’

Ei 92p to7i 745 quria ewivyraupoc, peilor
pey Tig wepreyopivag 6o Ts Tiis BA s0bsiag xai
Tiis TOA mepipepsices, \AdTTwr I8 Ths mepreyopus-
¢ U0 Te T TOA mepipepeias xai Tis AE -
Beiac, eic 7oy pevadd Fomor Tis Te TOA 7epiPs-
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St enim possibile, cadat'ut zZA, et ducatur
a puncto A ad ZA perpendicularis AH.

Et quoniam rgctus est AHA, minor autem

-Fecto ipse AAH; major igitur A4 ipsd AH. Equalis

aulem A4 ipsi A®; major igitur A® ipsi AH,
minor majore , quod cst impossibile. Non igi-
tur in locum inter réctam et circumfecrentiamn
altera recta cadct. .
Dico et quidem semicirculi angulum, com-
prc?:cnsum et a BA recld et TOA circanle-
renlid, quovis angulo acuto rectilinco majorem
essc ; reliquum vero comprehensum et a I'eaA
circumfcrentid ct AE rectd, quovis angulo acuto

rectilineo minorem esse.

Si enim est aliquis angulus rectilineus, major
quidem comprchenso et a BA rectd et T@A cir-
cumferentid, minor vero cecmprehenso et a
Ir'oA circumferentii et AE rectd, in locum iater
¢t F'®A circumfcrentiam et AE rectam rectla
cadct, qua facict angulum a reclis comprelien-

VTig oy cer piilora piv T mpnxo‘ut':'n; Umé7e  sum, mojorem quidem comprehenso etaBA recld

Car si cela est possible, qu'elle tombe comme za, et du point A menons
aH perpendiculaire & za. : .

Puisque I'angle AHa est droit, et que V'angle aaH est plus petit qu'un droit,
la droite aa est plus grande que aH. Mais aa est égal & 2@ ; donc 20 est plus
grand que aH, le plus petit que le plus grand, ce qui est iinpossible. Donc
une droite ne peut pas tomber dans Iespace qui cst entre la droite AE et la
circonférence.

Je dis enfin, que Pangle du demi-cercle compris par la droite BA et la
circonférence reA est plus grand que tout angle rectiligue aigu, et que Pangle
restant compris par la circonférence rea et la droite AE est plus petit que tout
angle rectiligne aigu. _ .

Car 5'il y a un angle rectiligne plus grand que 'angle compris par la droite
BA et par la circonférence rea, et un angle plus petit que Pangle compris par

la circouférence rea et la droitc AE, dans I'espace compris entre la circonfé-
20



154 LE TROISIEME LIVRE DES ELEMENTS D)EUCLIDE.

Tiig BA e00zias xai THs TOA wepi@epsias Ve -
Beiwy meprexoptrny , IALTTOVRL & T meprexope-
yac Umo e Tis TOA meps@epeiag xai 71 AE -
Beicc, OO maprpmimres St oox dpa Tie mepreyo-
pirng puviag e 7o Tis BA wliias xai Ti¢ TGA
mepiepeias iovas peiluy o&eia umo s0beily wepi-
yopive , 008t uiv AdTTeY Tie Wepryopivag
vmo T¢ TH¢ TOA wcpupepi:’ac xal Th¢ AE euBeiac,
Omep 1w Feifasd.

IIOPIZMA,

\ ’ N o ¢ ~ ’ ~-
10

Exdn TouTou!® @avepor , S7un TH SrapaTpm T

4 A 3 8\ » 3y N b ’ ’ ’
xuxdou wpog opbac an axpas dyouiyn ipdmTeTAs

~ ’ AN ~
ToU xuxAou* xas 071 tuleia xUxAov xab &y povor
2 / ~ \ ’ . \ 4 ¥ \
tpamTeTas onusiov, Ewel Jamep xal w xava
’ *

dvo avrd cvuldArovon Sv7o¢ abTol WimTOUTR

tdeinln'?,

et T'OA circumfcrentid, minorem vero com-
prehenso et a I'OA circumferentid et AE recta.
Non. cadit autem ; non igitur comprehenso an
gulo et a BA rectd et F'OA circumferentii erit
major acutus a rectis comprechensus , neque
quidem minor comprehenso ct a F'OA circum-

ferentid et AE rectd. Quod oportebat ostendere.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique manifestum est rectam diame-
tro circuli ad rectos ab extremitate ductam con-
tingere circulum; et rectam circulum in unico
contingere puncto. Quoniam et recta in duobus

ipsi occurens intra ipsum cadere ostensa est.

rence reA et la droi® ag, il y aura une droite qui fera un angle plus grand
que Yangle compris par la droite BA et la circonférence rea, et un angle
plus petit que Iangle compris par la circonférence rea et la droite AE. Mais
il n’y en apoint ; donc il n’y a poimt d’angle aigu, compris par des droites , plus
grand que l'angle compris par la droite BA et la circonférence 1oA, ni d’angle

plus petit que I'angle compris par la circonférence reA et Ja droite AE. Ce
qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE.

De la il est évident que la droite perpendiculaire au diametre, et mence
d’une de ses. extrémités, touche la circonférence, et que cette droite ne la
touche qu’en un seul point. Puisqu’il a été démontré que la droite qui rencontre
un cercle en deux points entre dans ce cercle (2. 3).
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NPOTAZIZ .

A7 7ob Sobivroc enpsiov w8 Tobivrog kdrrou
c@amropirny elBeiay ypapuy ayaytiv.
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xUXA0¢ 6 BTA* d%i dn amt Tou A owusiov “Tod
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Eigbe yap To' xirTpoy Tl xrAcu 75 E,
kal iwelexbe n AE, xai xévipo piv T4 E
Nacripats 8t 76 EA xburoc peypapde o AZH,
xai aws 700 A 7H EA mpis opbac iixba n AZ,

. ¥ N\ ~
xai irewydwcay ai EZ, AB* Aipw 671 ame Tel

A omuiou TeU BLA xoxAoy i@amTopivn neTas
» AB.

E7si yap 7o E xirtpor to7i Ty BTA, AZH
xUxAwe , ion dpa toTiv 4 piv EA 70 EZ, a ¢
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PROPOSITIO XVII.

A dato puncto rectam lineam ducere, que
circulum datum contingat.

Sit datum quidem punctum A, datus vero
circulus BrA; oportet igitur ab A puncto rec-
tam lineam ducere, quaa Bra circulum con-

hngat.

Sumatur enim centrum circuli E, ct junga-

“tur AE, et centro quidem E, intervallo vero

EA circulus describalur AZH, et a A ipsi EA
ad rectos ducatur AZ, et jungantur EZ, AB;
dico quod ab A puncto ipsum BrA circulum con-
tingens ducta est ipsa AB,

Quoniam enim E centrum est BLA, AZH cir-
culorum , ®qualis igitur est quidem EA ipsi EZ,

PROPOSITION XVIIL

D'un point donné, mener une ligne droite qui touche un cercle donné.
Soit A le point donné, etBra le cercle donné; il faut mener du pomt A une

ligne droite qui touche le cercle ora.

Prenons le centre E de ce cercle, joignons AE, du centre E et de Vintervalle
EA, décrivons le cercle azH (dém. 3); par le point A menons az perpendiculaire a

AE, et joignons Ez, AB; je dis que la droite AB, menée du point 4,

le cercle Bra.

touche

Car puisque le point E est le centre des cercles Bra, azu, la droite AE est
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viaics fou dpa 1 Umo EAL 74 vwd EBA3, Opds
9 # Swo EAZ, ipba dpe xai # Umo EBA. Kal
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$oriv n EB dx 7o xivrpovs d Jv 77 SlapiTpe

~ ’ \ ¥ by L] l » 14
To0 xuxAov wpos opbac anm Mxpac ajouiva
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et EA ipsi EB; duz utique AE, EB duabus
ZE, EA ®quales sunt, ct angulum communem
comprehendunt ad E; basis igitur AZ basi AB
®qualis est ; gt EAZ triangulum EBA triapgulo
®quale est, et reliqui anguli reliquis angulis;
moqualis igitur EAZ ipsi EBA. Reclus autem
EAZ, reclus igitur et EBA; et est EB ex cen-

tro; diametro autem circuli ad rectos ab extre-
mitate ducla contingit circulum; AB igitur con=
tingit BrA circulum.

A dato igitur puncto A datum circulum Bra
contingens recta linea ducta est AB. Quod
oportebat facere.

égale 4 Ez, et Ea égal 4 EB; donc les deux droites AE, EB sont égales aux
deux droites ZE, EA; mais ces droites comprénent un angle commun en E;
.donc la base az est égale a*la base 4B, le triangle Eaz égal au triangle EBa,
et les angles restants égaux aux angles restants (4. 1); donc l'angle EaZ est
égal & Vangle EBA. Mais I'angle Eaz est droit; donc l'angle EBA est droit aussi.
Mais la droite EB est menée par le centre, et la perpendiculaire au diamétre da
cercle, et menée de l'une des extrémités du diamétre touche le cercle (16. 3);
donc Ja droite aB touche le cercle Bra.

Donc la ligne droite-AB, menée par le point donné A, touche le cercle
pra+ Ce qu’il fallait faire.
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PROPOSITIO XVIIL

S§i’ circulum contlingat aliqua recta, a centro
antem ad contactum ducatur aliqua recta, con-
jungens perpendicularis erit ad contingenten.

Circulum enim ABI contingat aliqua recta
AE in T puncto, et sumatur ccatrum ABT cir-
culi Z, et a Z ad I' conjungatur 2r'; dico ZP
perpeudicularem esse ad AE.

o

Ei 9dp pi, dxbe anms 100 Z smi TAv AB
xz8eToc 9 ZH,
Exe} olv % umd ZHT gavie ipbn eaviv, Eeia
dpa tovly 4 U7 ITH® Gard &% Ty psilorae yo-
! 4 r \ e ’ I W [
viay u pailor whrevpa Smoreives y psily dpa A
8 ZT 7 ZH. 1on & o ZT 7§ ZB* peilor dpe
xai3 ZB T8¢ ZH, # tAdTTar Tic piloroc , Smrep

H E

Si enim non, ducatur a Z ad AE perpendi-
cularis ZH.

Quoniam igitur ZHT angulus est rectus,
acutus igitur est ZT'H ; majorem autem angulum
majus latus subtendit, major igitur Zr ipsi zH.
Equalis autem 2r ipsi ZB; major igitur ct ZB
ipsd ZH, minor majore, quod est impossibile.

PROPOSITION XVIIIL

Si une droite touche un cercle, et si du centre on méne une droite au point
de contact, cette droite sera perpendiculaire 4 la tangente.

Que la droite AE touche le cercle Asr au point r; prenons le centre z du
cercle ABr, et du point z au point T menons zr; je dis que ladroite zr est

perpendiculaire & AE.

Car si elle ne 'est pas, du point Z menons ZH perpendiculaire A AE (12. 1).
Puisque l'angle zHT est droit, l'angle zrH est aigu (17. 1); mais un plus
grand cdté soutend un plus grand angle. (19. 1); donc zr est plus grand que
zH. Mais zr est égal & z¢%; donc la droite zB est plus grande que la droite zH,
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Non igitur ZH perpendicularis estad AE. Similiter
utique ostendemus necque aliam quampiam
prter ipsam Zr; ergo Zr' perpendicularis est
ad AE. Si igitur eirculum, elc.

PROPOSITIO XIX.

Si circulum contingat aliqua recta, a con-
tactu aulem contingenti ad rectos recta linea

ducatur, in ductd erit centrum circuli.

Circulum enim ABI contingat aliqua recta
AE in T puncto, et a I ipsi AE ad rectos du=
catur I'A ; dico in AT esse centrum circuli.

E -

Non enim, sed si possibile, sit Z, et jun=
gatur re.

la plus petite que la plus grande, ce qui est impossible; donc zH n’est pas une
perpendiculaire 4 AE. Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point
d’autre, excepté zr; donc zr est perpendiculaire 3 ak. Donc, etc.

PROPOSITION XIX.

Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on meéne uine
ligne droite perpendiculaire a la tangente, le cenwre du cercle sera dans la
droite qui aura éié menée. ‘

." Car qu’une droite aE touche le cercle aBr au point r, et du point I menons
-rA perpendiculaire a aE ;. je dis que le centie du cercle est dans ar.

Car que cela ne soit point, mais §’il est possible, que le centre soit z, et

joignons rz. i
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Ewei oly3 xUxdov 700 ABT iQamrerai 7ic Quoniam igitur circulum ABT contingit ali-
suleia # AE, amd Jb 7ol xsvrpou tmi Ty apsy  qua recta AE, a centro autem ad contactum
¢7ilevnras 0 LT, # IT dpa xabetis torsy tni  ducta est Zr', ZT ergo perpendicularis est ad
Ty AE* tpln dpa toTiy # Umo LTE, Eors &) xai  AE; rectus igitur est Z'E. Est autem ct ATE
# umws ATE 3P9;‘1' irn dpa dctiv n ums ZTE 74  rectus; aqualis igitur est ZIE ipsi ATE, minor
uwo ATE, #n a7rov T pmeilovt, ZW'P teriy  majori, quod est impossibile. Non igitur Z cen-
adiravor. Ovx dpa 78 Z xiyrpov éori T¢b ABr  trum est ABT circuli. Similiter utique ostendc-
xuxAov. Ouciwg & Seifopsy, &1 008 arrg mus, ncque aliud aliquod esse preterquam in

74 My 47i The AT. Edy dpa xdxAov, xai 72 ipsi AT. Si igitur circulum, etc. «

TR

NPOTAZIS «. PROPOSITIO XX.

Ev xUxhw, # ”PB‘ Ta xevTpy Ywvia dimha- In circulo, ad centrum angulus duplus est
clewy tor) The 7;,;5; TH wepipepeia, ¢rav Ty  ipsius ad circumferentiam , quando eamdem
) wepigepeiay By tywoy ai jwvias, circumferentiam pro basi habent anguli,
EsTew xuxAog 0 ABT, xai mwpos MY TH xEv- Sit circulus ABr, et ad centrum quidem
Tpw adTol jwria ioTw 4 uwo BET, wpog v 73 cjus angulus sit BET, ad circumferentiam vero
mweps@epeia, # U7e BAT, txéTwoay 8% Tiv avThy  ipsi BAT, habeant autem eamdem circumfe-
wepi@ipiay Baaiy Ty BI* Adyw 74 dimAaciwy Tentiam pro basi Br; dico duplum esse BET

477y % Uro BET jwvia 7ig Umo BAT, angulum ipsius BAT.

Puisque la droite AE touche le cercle ABr, et que zr a été mené du centre au
point de contact, la droite zr est perpendiculaire & aE (18. 3); donc Pangle zre
est droit. Mais Vangle ATE est droit aussi; donc Vangle zrE est égal a Pangle
ATE, le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc le point z n’est
pas le centre du cercle akr. Nous démontrerons semblablement qu’aucun autre
point ne peut I'étre, a moins qu’il ne soit dans ar. Donc, etc.

PROPOSITION XX.

Dans un cercle, I'angle au centre est double de I'angle & la circonférence,
quand ces angles ont pour base le méme arc.

Soit le cercle aBr, que Pangle BEr soit au centre de ce cercle, que 'angle
BAT soit a la circonférence, et que ces angles ayent pour base le méme arc &r;
je dis que l'angle BEr est double de Pangle Bar.
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’ Emlwybiica yip 8 AE Hinybe 7i 70 Z,
Ewdi ol ion so1iv & EA 74 EB, ion' zaj yu-
vie # Cwd EAB TH umo EBA* ai dpa Umo EAB,
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Juuncta enim AE producatur ad 2.

Quoniam igitur zqualis est EA ipsi EB, -
qualis et angulus EAB ipsi EBA ; anguli igitur
EAB, EBA ipsius EAB dupli sunt. Equalis an-
tem BEZ ipsis EAB, EBA; et BEZ igitur ipsius
EAB est duplus. Propter eadem utique et ZBr
ipsius EAT est duplus ; totus igitur BET totins
BAT est duplus,

Z r e

Kexrzodo O wary, xai fore stipa jwvial
w Umd BAT, xai smeleuxleira # AE $x8eCrdcdn
i) 76 H. Opoiwg I deilousy , i1 Himan tovriy
e ¢\ ’ ~ €\ v e ¢\
n vmo HET qwria Tns vme HAT, wr 0 umo
HEB Si#Aw tors Tis vwo HAB* Aumn dpa 4
omo BET SywAn dori 7dc Umo BAT., Ev xdxag

dpa, xai 7d 5is

Inclinetur autem rursus, et sit alter angulus
BAT, et juncta AE producatur ad H. Similiter
utique ostendemus duplum esse HET angulum
ipsius HAT, quorum HEB duplus est ipsius
HAB; ::eliquus igitur BEI' duplus est BAT.. In

circulo igitur, etc.

Joignons la droite AE, et prolongeons-la vers z.
Puisque EA est égal 4 EB, Vangle EAB est égal al'angle EBa (5. 1); donc les

angles EAB, EBA sout doubles de I'angle EaB. Mais I'angle BEz est égal aux angles
EAB, EBA (32. 1); donc langle BEZ est double de l'angle Eas. L’angle zer
est double de Vangle zar par la méme raison ; donc I'angle entier BEr est double
de I'angle entier BAT.

Que P'angle BAT change de position, et qu'il soit un autre angle Bar; ayant
joint la droite AE prolongeons-la vers H. Nous démontrerons semblablement que
I’angle HET est double de I'angle Har; mais langle HEB est double de I’angle
HaB; donc l'angle restant BEr est double de langle restant Bar. Donc, etc.
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"PROPOSITIO XXI

In circulo in eodem segmento anguli ®qua-
les inter se sunt.

Sit circulus ABrA, et ip eodem segmento
BAEA anguli sint BAA, BEA; dico BAA, BEA
angulos zquales inter se esse.

Sumatur enim ABCA circuli centrum, et sit

Z, et jungantur BZ, ZA.

Et quoniam quidem BZA angulus ad cen-
trum est , ipse vero BAA ad circumferentiam,
et habent eamdem circumferentiam BraA pro
basi; erg oBZA angulus duplus est ipsius BAA.
Propter gadem utique BZA et ipsius BEA est
duplus ; ®qualis igitur BAA ipsi BEA. In circulo
1gltur, etc.

PROPOSITION XXL

Dans un cercle, les angles placés dans le méme segment sont égaux entr’eux.
Soit le cercle ABra, et que les angles BAa, BEA soient dans le méme segment
BAEA ; je dis que les angles Baa, BEA sont égaux entr'eux.

Car prenons le centre du cercle aBra (1. 3), qu’il soit z, et joignons Bzy za,
Puisque Pangle Bza est au centre, que l'angle BAA est & la circonfé-
rence, et que ces deux angles ont pour base le méme. arc Bra, langle Bza
est double de Iangle BAa (20. 3). L’angle Bza est.double de Vangle BEa, par
la méme raison; donc I'angle BAa est égal a I'angle BEA (not. 7). Donc, etc.

ax
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NPOTAZIZ =8 PROPOSITIO XXIL

Ty tr T0Ig RUXACLE 'rwpawhépm i aTwar- In circulis quadrilaterorum oppositi anguli
wiov yawias duaiv epbals ivas siciy. duobus rectis xquales sunt.

Ecte xuxios o ABTA, xaiir alTd Tevpd- Sit circulus ABrA, et in ipso quadrilaterum
wAwpoy iovw T ABTA* Myw i7i ai dmwarrioy  sit ABTA; dico oppositos ipsius angulos duo-
avrol ywvias dueiv opbalis ivas eiciy, bus rectis zquales esse.

EmelewxBwoar ai AT, BA. Jungantur AT, BA.

) .
A -
A r
B
Emi oly! marric Tpiywrov ai Tpeicywvias sy - Quoniam igitur omnis trianguli tres anguli

8pbecic ioms sigiv, 70U ABT dpa Tpsyaivov® ai wpeig  duobus rectis 2quales sunt, ipsius ABT trianguli
ywyias ai uw TAB, ABT, BTrA dusiy Spﬂau"c foas tresanguliCAB, ABT, BrA duobus rectis zquales
siziv. Ien &% # iy Orb TAB 75 Omd BAT, i» 9dp  sunt. Zqualis autem quidem I'AB ipsi BAT, ete-
7§ ab7§ TuApar) eios T4 BAAT, # & é70 ATB 7§ Dim in eodem sunt segmento BAAT, et ATB ipsi
Um0 AAB, &y 9dp TG a0T@ TuRpaTi ties TG AATB®  AAB, elenim in eodem sunt segmento AATB,
An_dpa ¥ Umd AAT 7afs Umo BAT, ATB Pon ter/.  Totus igitur AAT ipsis BAP, ATB aqualis est.
Kosrn wposxriodn # G0 ABT* ai dpa Uwd ABI, Communis addatur ABT; ergo ABT, BAT, ATB

PROPOSITION XXIIL

Les angles opposés des quadrilatéres inscrits dans des cercles sont égaux i
deux droits. '

Soit le cercle ABra, et que le quadrilatére ABra lui soit inscrit ; je dis que les
angles opposés de ce quadrilatére sont- égaux 4 deux droits.

Joigmons Ar, Ba.

Puisque les trois angles de tout triangle sont.égaux a deux droits (32. 1),
les trois angles raB, ABr, Bra du triangle ABr sont égaux i deux droits. Mais
Pangle raB est égal 4 I’angle BAr (21. 3), car ils sont dans le méme segment
BAAT; et Vangle ATB est égal 4 l'angle AaB, car ils sont dans le méme segment
AsTB; donc langle entier Aar est égal aux angles BAr, ArB. Ajoutons l’angle
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BAT, ATB Tait Umo ABT, AAT ivas eiciv. AAN
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ipsis ABT', AAT quales sunt. Sed ABr, BAT,
ATB duobus rectis zquales sunt; et ABr', AAT
igitur duobus rectis 2quales sunt. Similitér uti-
que ostendemus , et BAA, ATB angulos duobus.
rectis esse. In circulis igitur, etc.

PROPOSITIO XXIIL

Super e4dem rectd duo segmenta circulorum
similia et in2qualia non constituentur ex eidem
parte.

Si enim possibile, ad eamdem rectam AB
duo segmenta circulorum similia et inzqualia
constituantur ex eidem parte AT'B, AAB, et
ducatur ATA, et jungantur B, AB.

A

A

Ewe} oUv ouoioy 10718 16 ATB Tusua 76 AAB

’ o \ ’ ’ y \ 1
TUARLTS, 0ROl N Tpdpare wxray i07i T2 Ji-

B

Quoniam .igitur simile est AI'B segmentum
ipsi AAB segmento, similia autem segmenta

commun ABT; les angles ABr, BAT , ATB seront égaux aux angles ABr, Aar. Mais les
angles ABT, BAT, ATB sont égaux a deux droits ; donc les angles ABr, aar sont
égaux a deux ang]es droits. Nous déniontrerons semblablement que les angles
BAA, ATB sont aussi égaux a deux droits. Donc, etes

PROPOSITION XXIIL

® Sur une méme droite, on ne peut pas décrire du méme cdté deux segments
de cercles semblables et inégaux.

Car si cela est possible , décrivons du méme cbté , sur ]a méme droite AB
les deux segments de cercles ATB, AAB semblables et megaux menons ATA,
et joignons TB, AB.

Puisque le segment ATE est semblable au segment A2B , et que les segments
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xopera yevias foage fon dpa Sorir # dme ATB
’ ~ L] \ e » \ -~ 3 \ o
ywvia 79 vmo AAB, n txTo¢ TH T, OTep

. L R
teriv adirator. OUx dpa 47l Tig avts whilas,

xai Ta téns,
TMPOTAZIZ xd'.

Ta i fowy 100udy Spoia TrApaTE KUXAGY
fea dAAdAosg toTiy,

Eetwsay 9dp t7i icwr wludy 7i¢ AB, TA
Suoie TuAmaTa xUxAwyr Ta AEB, TZA* Atye

circulorum sunt quz capiunt angulos zquales;
®qualis igilur est ATB angulus ipsi AAB, exte-
rior interiori, quod est impossibile. Non igitug
super eddem recld, etc.

PROPOSITIO XXIV.

Super ®qualibus reclis similia segmenta cir-
culorum zqualia inter se sunt. ‘
- Sint enim super zqualibus rectis AB, TA
similia segmenta circulorum ipsa AEB, TIZA;

T

v

¢71 Jeov \ori 70 AEB Tumiuz 7 TZA TpMi-
mnati.

- .

A

dico ®quale esse AEB segmentum ipsi FZA seg-
mento.

de cercles semblables sont ceux qui recoivent des angles égaux (déf. 11. 8 ),
Vangle ArB est égal a Vangle AaB, langle intérieur & Vangle extérieur ; ce qui

est impossiblé ( 16. 1 ). Donc, etc.

PROPOSITION XXIV.

*

Sur des droites ¢gales , les segments de cercles semblables sont égaux

entr’euXx.

Que sur les droites égales AB, ra soient décrits les segments de cercles
semblables AEB, 124 ; je dis que le segment AEB est égal au segment rza.
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a3, Smep doTiv dduvaTor. Obx dpa $papuclopi-
yn¢ Tiig AB e0lsiag emi Ty TA olx sopuiou
xa} 76 AEB Tuiue t7i 70 TZA® tQapuicy dpa,
xa} {oov abr ioTas, Ta dpa smi Tiy iowr su-

Osidiy , xai 7 1£05s,
TIPOTAZIE =

RixAov vunparos Jobivvoc, mpocaraypdrtas
Tov adxhor olmip s T
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Congruente enim AEB segmento ipsi I'ZA,
et posito quidem A purncto super T, rectd
vero AB super I'A, congruet et B punctum ipsi
A puncto, propterea quod ®qualis est AB ipsi
TA; ipsi autem AB ipsi T'A congruente, con-
gruet et AEB segmentum ipsi I'ZA. Si enim
AB recta ipsi T'A congruat, segmentum autem
AEB ipsi I'ZA non congruat, vel intra ipsum
cadet, vel extra, vel sitam mutabit ut FO@H4, et
circulus circulum sccabit in pluribus punctis
quam duobus, in punctis T, H, 4, quod est
ir;lpossibile. Non igitur congrucnte AB rectd
ipsi FA non congruet et AEB segmentum ipsi
rza. Congruet igitur, et ®quale ipsi erit. Ergo
super zqualibus, etc.

PROPOSITIO XXYV.

Circuli scgmento dato, describere circulum
cujus est segmentum.

Car le segment AEB étant appliqué sur le segment rza , le point A étant posé

sur le point T, et la droite AB sur ]a droite Ta, le point B tombera sur le point
A, parce que la droite AB est égale A la droite T'a ; mais la droite AB coincidant
avec la droite ra, le segment AEB coincidera avec le segment rza. Car si la droite
AB coincidant avec la droite ra, le segment AEB ne coincidait pas avec le segment
T8, ou il tomberait en dedans, ou en dehors, ou bien prenant une position
comme '6HA , un cercle couperait un cercle en plus de deux points , aux pointsr,
H, A, ce qui est impossible (10, 3). Done la droite AB coincidant avec la droite
TA, lesegment ABA ne peut pas ne pas coincider avec le segment rza ; donc il
coincinde avec lui, et lui est par conséquent égal. Donc , etc.

PROPOSITION XXV.

Un segment de cercle étant dapné , décrire le cercle dont il est le seg-
ment. o
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Eota 70 Jobty Tuiua xUxdov, 70 ABL* &/ Sit datum circuli segmentum ABT; oportet
Sn' mposaraypayeas Tiv xixdov oUmip tors 7o  igitur describere circulum, cujus est ABI seg-

ABT Tuiipa. mentum.
Teruncdw yap # AT Siya xava 70 A, xai Secetur enim AT bifariam in A, et ducatur

Axbw @70 7ol A ewusiov TH AT mpes épbac 4  a A puncto ipsi AT ad rectos AB, et junga-
AB, xawmewxfe » AB* 4 tmwo ABA jawvia tur AB. Ergo ABA angulus ipso BAA vel maa
o ~ €A o ’ 3 ) 2 v > 1 i 1

apa® THe ymo BAA nTos paeiluy Sawiv, B ion, & jor est, vel xqualis, vel miuor,

LTTGY,

Eotew mporepoy ueilor , xees quveata T mps T Sit primum major, et constituatur ad BaA
BA ebtig, xai 74 wpic avT§ omputin 76 A, 74  rectam, et ad punctum in ed A, ipsi ABA an-
umo ABA juwrig ion 4 uwd BAE, xai fixbe #  gulozqualis ipse BAE, et producatur ABad E,
AB t7i 70 E3, xai imliwyde o ET. Ewe iy et jungatur ET, Et quoniam igitur zqualis est ABE
ivn toviv » vm ABE 9wvia 75 Umwo BAE, irn  angulus ipsi BAE, aqualis utique est et BE recta
dpa to7i xai # BE whiia eéBu’oﬂ 7# EA. Kai iwei  rectz EA. Et quoniam zqualis est AA ipsi ar,
ion woriv % AA TH AT, xoivn &\ 3 AE, Vo % @i communis autem AE, duz utique AA, AE dua-
AA, AE 8ugi waic TA , AE icus ticiv , txatipe bus TA, AE aquales sunt, utraque utrique, et
txaTipe, xa) ywvie § Uwo AAE jevig 7 owo angulus AAE angulo TAE cst xqualis; rectus
TAE o7y fon’, opbii 9dp ixavipa® BdoisS dpa  enim uterque; basis igitur AE basi IE est zqua-

Soit Br le segment de cercle donné ; il faut décrire le cercle dont ABr est
le segment. '

Coupons la droite Ar en deux parties égales au point 4 (0. 1), du point a
menons AB perpendiculaire & AT, et joignons AB (11.1); Pangle ABA sera ou
plus grand que Iangle BAA, ou il lui sera égal, ou il sera plus petit.

Qu’il soit d’abord plus grand ; sur la droite donnée BA, et au point A de cette
droite faisons 'angle BAE égal 4 ’angle ABa ( 23. 1) ; prolongeons aB vers E, et
joignons Er. Puisque P'angle ABE est égal a ’angle BAE, la droite BE est égale a
la droite EA (6. 1). Et puisque Aa est égalaar, et que la droite 4E est commune,
les deux droites Aa, AE sont égales aux deux droites ra, AE, chacune a cha-
cune ; mais angle AAE est égal a 'augle raE, car ils sont droits I'un et 'autre
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¥ AE fBdou_ 74 TE io7iv ienl. AAA& ¥ AE 7§
EB iy ion* xai # BE &pa 73 TE soviv ion®
ai Tpeic dpa ai AE, EB, ET ioas dAASAasg tiviy®
6 dpe xivipw 798 E, dacapats &N ivi Tiy
AE, EB, ET, xUxAog ypapipsvoc nEes xai dia
Tiy Aosmiw onpsiy 5 xai $0Tar Tposaraytypass-
piroc xUrAog9. Kuxdou dpa Tunuatos Jobivrog,
mposarayiypamwtal o xuxAos, Kai Jiroy o¢ 7o
ABT Tusua IAaTToy t6T1y Spixvxriov, did 70,
76 E xivrpoy tx70¢ alrol'® Tugxdrem.

Opeing xaitay w Uwo ABA gwvia ion 5'7 74
U7 BAA, TFs AA IoNG Qerouting exaTepg TaY
BA, AT, ai Tptic dpa ai AA, AB, AT iras
@AANAUG §CovTal y Kati €0Tas TO A XerTpoy To
& poTayamemANpIIYOU XUKAOY 5 xati SnAady irTes
70 ABT npuxtdxhsor,

Eav J\ ¥ Umd ABA iAd7TTey 3 THe Umo BAA,
xai cveraeoueda mwpis T BA sl xai 7§ wEis
avTH ouprio TG A'2 5 TH Umo ABA yaviay ienv,
70c ToU ABT TMNpaTOS TOUTRE TO XAVTPOY
47} Tig AB o¢ 70 E'3, xai tetas dwAady 7o ABT
Tuipa usilor §pinveriov,

lis. Sed AE ipsi EB ostensa est zqualis; et BE
igitur ipsi TE est aqualis ; tres igitur AE, EB,
Er zquales inter se sunt; ergo centro E,
intervallo autem und ipsarum AE, EB, ET
circulus descriptus “transibit et per reliqua
puncta, et erit descriptus circulus. Circuli
igitur segmento dato, descriptus est circulus.
Et manifestum est ABC segmentum minus csse
semicirculo, propterea quod E centrum extra
ipsum cadit.

Similiter et si angulas ABA zqualis sit ipsi
BAA, ipsA AA zquali factd alterutri ipsarum
BA, AT, tres igitur AA, AB, AT ®quales interse
erunt, et eritautem A centrum completi circuli,

et erit utique ABT semicirculus.

Si autem ABA minor sit ipso BAA, et si
constitaamus ad BA rectam, et ad punctum in
ed A, ipsi ABA angulum zqualem, intra ABC

' segmentum cadet centrum in AB,ut B, et erit

utique ABT scgmentum majus semicircylo.

donc la base AE est égale & la base TE (4. 1). Mais AEa éi¢ démontré égal 2
EB ; donc BE est égal A TE ; donc les trois droites AE, EB, ET sont égales enue
elles; donc le cercle décrit du centre E et d’un intervalle égal & une des
droites AE, EB, EI', passera par les autres points, et le cercle sera décrit. Donc
un segment de cercle ayant été donné, on a décrit le cercle dont il est le
segment (9. 3). Il est évident que le segment ABr est plus petit qu'un demi-
cercle ; car le centre E tombe hors du segment. .

Semblablement , siVangle ABA est égal & I’angle BAA, ]a droite Aa étant égale
a chacune des droites BA, ar, les trois droites AA ,aB, Ar seront égales entre
elles; donc le point & sera le centre du cercle entier (g. 3), et le scgment
ABT sera évidemment un demi-cercle. )

Mais si Pangle ABa est plus petit que Vangle Baa , et si sur la droite B4, et au
point A de cette droite, nous faisons Vangle BAE égal & Iangle aBa, le centre
tombera en dedans du segment ABr dans la droite aB, comme en E, et le
segment sera évidemment plus grand qu’un’ demi-cercle.
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Circuli igitur segmento dato, descriptus est
circulus cujus est segmentum. Quod opertebat
facere.

PROPOSITIO XXVI.

In qualibus circulis, cquales.anguli oqua-~
libus circumferentiis insistunt, sive ad centra,
sive ad circumferentias sint insistentes.

Sint enim #quales circuli ABI', AEZ, et
in ipsis quidem ad centra &quales ans-uh

sint BHT, E@Z, ct ad circumferentias ipsi
BAT, EAZ; dico ®qualem esse BKI circume
ferentiam ipsi EAZ circumferentiz,

Jungantur cnim BT, EZ,

Donc un segment de cercle ayant été donné, on a décrit le cercle dont il

est le segment; ce qu'il fallait faire.

PROPOSITION XXVIL

Dans des cercles égaux, les angles égaux g’appuient sur des arcs égaux,
soit qu’'ils soient placés aux centres, ou bien aux circonférences.

Soient les cercles égaux ABr, AEZ, que les angles ¢gaux BHT, EOZ soient aux
centres, et que les angles égaux BAr , Eaz soient aux circonférences ; je dis que

P’arc BKT est égal a 'arc Eaz.
Joiguons Br , Ez.
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Ft (uoniam ®quales sunt ABI', AEZ circuli,
xquales sunt ipse ex centris; duz igitur BH,
HI' duabus E©, ©Z ®quales sunt; et angulus
ad H angulo ad © =zqualis est ; basis igitur
Br' basi EZ est aqualis. Et quoniam aqualis
est ad A angulus ipsi ad 4, simile igitur est
BAT scgmentum ipsi EAZ segmento, et .sunt
super ®quales reclas BT, EZ; ipsa autem super
axquales rectas similia segmenta circulorum -
qualia inter sc sunt; ®quale igitur BAT scg-
mentum ipsi EAZ segmento. Est autem ct

totus ABT circulus toli AEZ circulo aqualis ;

xUxAw {7o¢, Aasoy dpa BRI Tuiipa Aeind EAZ
reliquum igitur BKC scgmentum reliquo EAZ

izors % dpa BKT mepiipud tomiv ion T4 EAZ
mepipspriad, Edy &’P’ T0i5 io0is o nai T2 $E4s, xquale ; ergo BKT circumferentia aqualis est
EAZ circumferentiz. Si igitur in xqualibus, etc.

nroraziz «f. PROPOSITIO XXVII.

Ey Tolc 100ic nUxAsis ai e7l i7wy TepIPLpriGy In wqualibus circulis ipsi wequalibus circum-
~ Y > 3 s A 3 \ X
ﬁtmeml YWvids 0l AAANACLS €ITIV, taY Tt wpes

Tolc XErTPOIG, thy T4 WOS TRIS WepIPspticis 0ol

ferentiis insistentes anguli requales inter sc sunt, -
sive ad centra, sive ad circumferentias sint in-

BeCnrvia, sistentes.

Puisque les cercles ABr, aez sont égaux, leurs rayons sont égaux ; donc les
deux droites BH, Hr sont égales aux deux droites E@, €z ; mais l'angle en H
est égal a Vangle en ©; donc la base Br est égale 4 la base Ez (4. 1). Mais
Yangle en A est égal 4 Vangle en 4 ; donc le segment BAT est semblable au segment
Eaz (d¢f. 11. 3) ; mais ils sont placés sur les droites égales Br, Ez et les
segments de cercles semblables, qui sont placés sur des droites ¢gales, sont égaux
entr'eux (24. 5); donc le scgment BAT est égal au scgment Eaz. Mais le cercle
entier ABT est égal au cercle entier AEz; donc le segment restant BKT est égal
au segment restant EAZ ; donc Varc BKr est égal a Varc EAZ, Donc, etc.

PROPOSITION XXVIL

Dans les cercles égaux, les angles qui comprénent des arcs égaux sont

égaux entr’cux , soit qu’ils soient aux centres, ou aux circonférences.
22
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wpds abTh omuiy T4 H, 75 omd EGL ywrig
ion # vwd BHK* ai 8% lras yavias ém) fowr we-
piospuir Relixacsy , Gray mpic 7ol xivrposs
&Gow* om dpa % BK wepigtpua 7§ EL wepi@e-
ptic. AAX # EZ 7§ BT teviv ion, xai # BK
dpa i BT iotiv ion, # irdTrwy 1§ peilont,
Smep toriy ddyaTor. Odx dpa dvieds ioTiv n
vmé BHT ywvia 735 4o EOL® itn dpa. Kaiiori Tis

In =mqualibus enim circulis ABr , AEz,
#qualibus circumferentiis Br', EZ, ad H, @
quidem centra anguli insistant BHT', E€Z, ad
circumferentias vero ipsi BAT', EAZ; dico BHP
quidem angulum ipsi E®Z esse @qualem , ip-
sum vero BAT ipsi EAZ.

'@

Si enim inazqualis sit BHT ipsi E©6Z, unus
ipsorum major erit. Sit major BHI, et consti-
tuatur ad BH rectam, et ad punctum ined H,
ipsi E©Z angulo ®qualis ipse BHK; zquales
autem anguli ®qualibus circumferentiis insis-
tunt, quando ad centra sunt; amqualis igitur
BK circumferentia ipsi EZ circumferentiz. Sed
EZ ipsi BI' zqualis est, et BK igitur ipsi BL
est 2qualis, minor majori, quod est impossi-
bile. Non igitur inxxqualis est BHI angulus ipsi
E©Z; mqualis igitur. Et est ipsius quidem BHI

* Que dans les cercles égaux ABr, aEz, les angles BHT, E6z placés aux centres
H, ©, et les angles BAT, Eaz placés aux arcs BAT, EAZ comprénent les arcs égaux
Br, Ez; je dis que I'angle BHr est égal 2 Vangle E6z, et Iangle BAT égal A
Pangle Eaz.

Carsi les angles BHr, E6Z sont inégaux, 'un d’eux sera le plus grand. Que Pangle
BHT soit le plus grand ; sur la droite BH, et au point H de cette droite, faisons I'angle
BHK égal a I'angle E@z (23. 1). Puisque les angles égaux comprénent des arcs
égaux , lorsqu’ils sont aux centres (26. 3), V'arc B est égal a1’arc Ez. Mais Varc Ez
est égal & l'arc Br; donc Varc Bk est égal i Varc Br, le plus petit au plus grand,
cequi est impossible. Donc les angles BHT , E6Z ne sont pas inégaux ; donc ils sont

4
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dimidius ipse ad A, ipsius vero E©Z dimidius
ipse ad A ; w®qualis igitur et ad A angulus ipsi
ad-A. In ®qualibus igitur, etc.

LY

PROPOSITIO XXVIII

In zqualibus circulis #quales rectz 2quales
circumferentias auferunt, majorem quidem ma-
jori, minorem vero minori.

Sint ®quales circuli ABr, AEZ, et in ipsis
zquales rect sint AB, AE, ipsas quidem ATB,
AZE circumferentias majores auferentes, ipsas

Z

e

vero AHB, A®E minores; dico ipsam quidem
ATB majorem circumferentiam zqualem esse
ipsi AZE majori circumferentiz, ipsam vero
AHB minorem ip:i A©E minori.

égaux. Mais l’anglé en A est Ja moitié de Vangle BHT, et Pangle en 4 la moitié
de Vangle E©Z (20. 3); donc l'angle en A est égal & I'angle en 4. Donc , etc.

PROPOSITION XXVIIL

Dans des cercles égaux, les droites égales soutendent des arcs égaux , le
plus grand éant égal au plus grand, et le plus petit égal au plus petit.

Soient les cercles égaux ABr, arz, et que dans ces cercles, les droites
égales AB, aE soutendent les plus grands arcs ATB, azZE, et les plus petits arcs
AHB, AGE; je dis que le plus grand arc ArB est} égal au plus grand arc azE,
et que le plus petit arc AHB est égal au plus petitarc aeE.
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Iaref \ Y b ~ T T
Eidnglo gap 7o xtrTfe Ty xuxday , T4
K, A, xai smslewBwcar ai BK, KB, AA,

AE. '
A \ ¥ ’ LAY % LAY N ]
Kai e7¢) 1005 xUxAoi ¢iciv, sods tics xab of

A

tx Ty xevvpwvs dvo &4 ai AK, KB duei Tais
AA, AE icas sici, xai Bdsic W AB Peses Ti

»” ’ o € r N\ ’ ~ €\
AE ion* ywvia apa # vwe AKB jwyig Ty vwo

T

H

AAE ion toriv. Ai J¢ foas qovias 71 icwy 7ee
pipepesioy PBeCrivaay , Trav mwpis woic xtvTpoig
Gy ion &'Pa # AHB wep:cpépuzz "rfi AGE mepipe~
ptiad. Ecri & xai dhog 6 ABT xbxdos iAo 74
AEZ xuxAg izoc® xeeit Aosmn dpa i ATB meps-
Pépeia Aosmii T ALE wepieptien ion iovive Ev

4 a n MR-
dFa TOIS 4005G 5 ¥alf Tt Eg";.

Sumantur enim centra circulorum, K, 4, et
jungantur BK, KB, AA, AE, -

Et quoniam =zquales circuli sunt, wmquales
sunt ct ips® ex centris; duz igitur AK, KB
duabus AA, AE ®quales sunt, et basis AB basi
AE zqualis; angulus igitur AKB ipsi AAE axqua-

Y4

©

lis est. Equales autem anguli =qualibus cir.
cumferentiis insistunt, quando ad centra sunt ;
a@qualis igitur AHB circumferentia ipsi A®E cir-
cumfercntie. Est autem et totus ABT circulus
toti AEZ circulo xqualis ; reliqua igitur ct ATB
circumnferentia reliqua AZE circumferentiz %=

qualis est. In ®qualibus igitur, etc,

Prenons les centres K, A de ces cercles (1. 3), et joignons AK, KB , A, AE.
Puisque ces cercles sont égaux, leurs rayons sont égaux ; donc les deux

droites AK , KB sont égales aux deux droites AA , AE ; mais la base AB est égale
4 la base 4E; donc Vangle AkB est égal a Vangle aAE (8. 1). Mais des angles
égaux comprenent des arcs égaux, quand ils sont aux centres (26. 3); donc
Parc aHB est égal i Varc aoE. Mais la circonférence enti¢re ABr est égale a la
circonférence entiére atz ; donc Parc restant ArB est ¢égal a 'arc restant Azk.
Donc, etc.
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NPOTAIIZ »f.

 Er 7oi¢ Yroig xvzrosg vro! 'rac um; mpcm-
prias ioas t0bsias umorsiyovauy,

Eorwcay icos xUzher of ABT, AEZ, xa} ar
alTols icas mpmupmu amlMMup’ur ai BHT,
EOZ , xai tmsleixSwcar ai BT, EZ tilsias* Aiyw
074 isn toiv 4 BT sbeia® 71 EZ.

Eirngbe 9dp 7ad xivpe Ty xbxdwy, xai
{0703 72 K, A, xa) tmliwxdwowy ai BK, KT,
EA, AL.

B
H

» 1)

Xa} twe} ion iotly # BHT mpwopem T4 EQZ

mpwefm » ion tori xai 9wyie & vwd BKL 7§

N Y S\

$md EAZ. Keti t7e) foos sieiv of ABT, AEZ xo—
xhos, foas sic xal ai tx Ty -xiyrpuye SNo M
ai BK, KT dusi 7aic EA, AZ iras tlei, xal ye-
viag icash mipiiyoves® Reosc dpe w BT Boces 7§
EZ ion teTiv. Ev dpa Tois isoic , xai T2 sEn¢.

PROPOSITIO XXIX.

In aquahbus circulis quales cxrcumfcrenhas
@quales recte subtendunt.

Sint zquales circuli ABr, AEZ, et in ipsis
®quales circumferentiz sumantur BHT, E0Z,
et jungantur Br, EZ rccle; dico zqualem esse
BT reétam ipsi EZ,

Sumantur ¢nim centra circulorum, et sint

. K, A, ct jungantur BK, KI', EA, AZ.

e

Et quoniam zqualis est BHT' circumferentia
ipsi E©Z circumferentie, ®qualis est et angu-
lus BKI ipsi EAZ. Et quoniam mquales sunt
ABr » AEZ circuli , quales sunt et ipsz ex cen-
tris; duz igilur BK, KT duabus EA, AZ zquales
sunt, et ahgulos #quales continent ; basis igitur
Br basi EZ aqualis est. In 2qualibus igitur, etc.

PROPOSITION XXIX.

Dans des cercles ¢gaux, les arcs égaux sont soutendus par des droites égales.
Soient les cercles égaux ABr, aEz ; dans ces cercles prenons les arcs égaux .

BHT, EOZ, et joignons les droites BT, EZ;

la droxte Ez.

je dis que la droite Br est égale a

Prenons les centres de ces cercles , quiils soient K , A, el joignons BK, KT , EA, Az,
Puisque 'arc BHI est égal a V'arc Eez, l'angle BKr est égal & Pangle EAz (a7.

3). Mais les cercles ABr, aEz sont ¢gaux ; donc leurs rayons seront égaux ;
donc les deux droites BK , KT sont égales aux deux droites EA, AZ; mais ces
droites comprénent des anbles ¢gaux ; donc la base Br est egale a la base Ez
(4. 1). Donc, etc.
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NPOTAZIZ X.

Tav Jobsioay mepipipusar dixa Toueiv'.

Ectew # Jobeira m.pwipua # AAB* &7 dn iy
AAB mpupepuur Jixa ﬂp.uv .

Em(wxew # AB, xai TeTuncde &xa xaTd
70 T, xei a7 Tou T enusiov T AB swhia wpoc
opba iixbw u TA, xai imelsvxbwray ai AL, AB,

POPOSITIO XXX.

Datam circonferentiam bifariam secare.

Sit data circumferentia AAB; oporlet lgltlll
AAB circumferentiam bifariam secare.

Jungatur AB, et secetur bifariam m.l", et
a T puncto ipsi AB rectz ad rcctos ducatur
T'B, ct jungantur AA, AB.

.

e . \
Kai il ion toviv @ AT 74 TB, xosn d% )

TA* dve &4 ai AT, TA duai Taic BT, TA iras
b 3. >

3 A N ~ e c
tizh, Kai ';avfu:; vmo ATA Jerie T umo -BTA

\ AY hid L4
ion, opbw yap “xavepar Bdaig ‘;‘IP"'S n AL Boou
3 3 S 4 ~ s
7 AB ion toviy. Al dt fras wlelas ioag wepin
’ > ~ vy ! ~ ’
Qepeics AQAIPOUTL , THY UEY peilove T ueilovs
3 3 2 ’ A > ’ \ W [ ’
Ty J% ¢AdTTOVE TH CALTTON® Xti E0THY ERATEPL
~n e
Tov AA, AB wEPIPEPLIRY tAdTTOY HLiuxAioy®

irn dpa # AA wepigipu TH AB mepiQeprict, -

3

LEt quomam equalis est AT ipsi B, com-
mums autem TA; dux igitur AT, T'A duabus
BI‘, TA zquales sunt. Et angulus ATA angulo
Bra zqualis!, rectus enim uterque; basis igitur
AA basi AB zqualis est. Equales autem recta
@quales circumferentias auferunt, majorem qui-
dem majori, mirorem vero minori; et est utra-
que ipsarum AA, AB circumferentiarum minor
semicirculo ; 2qualis igitur AA circumferentia
ipsi AB circumferentie.

: PROPOSITION XXX.

Couper un arc donné en deux parties égales.
Soit AsB l’arc donné ; il faut couper V’arc AsB en deux parties égales.
Joignons la droite AB, et coupons-la en deux parties égales enT (10. 1); du

point T menons ra perpendiculaire 2 la droite AB (11. 1}, et joignons Aa, aB.

Puisque Ar est égal A T8, et que la droite ra est commune, les deux droites
AT, Ta sont égales aux deux droites Br, ra. Mais I'angle ara est égal a angle
Bra ; car ils sont droits I'un et V'autre ; donc la base Aa est égale a la base aB
(4 1). Mais des droites égales soutendent des arcs égaux, le plus grand
étant égul au plus grand, et le plus petit égal au plus petit (28. 3), et I'un
et lautre des arcs Aa, aB est plus petit que ]a demi-circonférence ; donc
Parc Aa est égal & Parc 4B,
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H dpa Jobiise wmepipipua dxz revparas
xatd T0 A enusiord, Omep L wasisas.

TIPOTAZIZ Ad.

Ev xUxAp, # i iv T4 spizvxdip yevia opba
eaTive 3 J¢ tr 7¢ pailors TpunpaTi sAdTTRY 0pliict
- # Y iv 7§ tAdTTors Tnpars® peiley ipbiic. Kai
i7i n iy Tob peilorvag TuRpaTos yevia peilwy
$oriv opbiice # Y Tl IAdTTOVOS T MATOS Juvia
eAdTTor Gplic?.

Ec7a xoxAos 6 ABTA, Jiduerpos &% avrod
{ore § BT, xirzpor & 76 E , xal imwyduoay
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Ergo data circumferentia bifariam secta est

- in A puncto. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XXXIL

In circulo, ipse quidem in semicircnlo angu-
lus rectus est; ipse vero in majore segmento
minor recto; ipse autem in minore segmento

_major recto. Et insuper ipse quidem majoris

scgmenti angulus major est recto ; ipsc vero mi-
noris segmenti angulus minor recto.

Sit circulus ABrA, diameter autem ipsius sit,
BT, centrum vero E, et jungantur BA, AT,

ai BA, AT, AA), 8T, Adyw 71 # gty iv 75 BAT
npesxuxAin pwvia i Owd BATS 4pba terwe # O

AA, Ar; dico ipsum quidem in BAT semicir-
culo angulum BAT rectum esse ; ipsum autem in

Donc Parc donné a éié coupé en deux parties égales au point a. Ce qu’il

fallait faire.

PROPOSITION XXXI.

Dans un cercle, I'angle placé dans le demi-cercle est droit ; Pangle placé

dans un segment plus grand est plus petit qu'un droit; Pangle placé dans
un segment plus petit est plus grand qu’un droit; Vangle du plus grand seg-
ment est plus grand qu’un droit, et Yangle du plus petit segment est plus
petit qu’un droit.

Soit le cercle aBra, dont le diamétre est Br et le centre le point E ; joignons
BA, AT, A4, AT; je dis que l'angle BAr placé dans le demi-cercle BAT est droit ;
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v 7 ABT peilovi 700 npixueAiov mpnpaTs 9o~
vie, # Umo- ABT, sAdTTwy opbiicc. » de v 7a
ADT $ALTTOVS TOU AUIRURAIOV THAPATI Ywric #
oo AATH pueilwy toviv opbiic.

Emlsuxbw o AE, xai duiydw # BA t7i 70 Z.

Kai t7ei ion ¢o7iv 8 BE 74 EA, ion tor) xal
quria # S7d ABE 7§ U7 BAE. Tldiv, el jon
teriv nTE 75 EA , ion ¢o7i xi 4 vmro ATE 7§ umrod

TAE* ¢An dpa # Ums BAT dusi 7alc ¢md ABT,
ATB ion toriv. Eots 8% xeti # vmo ZAT éx7og 7o
ABT 7prptivov duei Tals Ume ABT, ATB jwriasg
ien* ion dpa xai # v7wo BAT ywvia 74 vwo ZAT,
? \ o € ’ ¢ o £ ] ~ € I

apﬂn ape exatepa® ¢ xpx v TO BAT spixvxdie

ABI" majore semicirculo segmento angulum ABI
minorem recto; ipsum vero in AAI minorem
semicirculo segmento angulum AAT majorem
csse recto.

Jungatur AR, et producatur BA ad z.

Et quoniamn zqualis est BE ipsi EA, ®qualis
est et angulus ABE, ipsi BAE. Rursus, quoniam
®qualis est T'E ipsi BA, ®qualis est et ATE ipsi

T'AE ; totus igitur BAT duobus ABYT, ATB zqua-
lis est. Est autemn et ipsc ZAT, cxtra ABT triangu-
lum , duobus ABI', ATB angulis ®qualis ; ®equalis
igitur et BATL angulus ipsi ZAT; recus igilur
uterque; ipse igilur in BAT semicirculo angulus

ywvie u umo BAT 599:1' HE TR BAT rectus est. '
Kai twei 700 ABT 7piywrov o quvias ai Et quoniam ABT trianguli duo anguli ABT,

Um ABT, BAT dVo cplay irdTToric siour, S8y BAT duobus rectis niinores sunt, rectus autem

que Pangle ABr placé dans le segment ABr plus grand que le demi-cercle ABr
est plus petit qu’un droit, et que Vangle aar placé dans le segment Aar plus
petit que le demi-cercle, est plus grand qu’un droit.

Joignons AE , et pro]on"eons BA vers Z.

Puisque BE est égal 4 EA, l'angle ABE est égal a angle BAE (A, 1). De plus,
puisque TE est égal kA, I angle ATE est égal a lannle TAE ; donc l'angle entier
BAT est égal aux deux angles aBr, ars. Mais langle ZAT place hors du triangle
ABT cst égal aux deux angles ABr, ArB (32. 1); donc langle Bar est égal
a 'angle zar; donc chacun de ces anglesest droit (d¢f. 10. 1) ; donc P'angle Bar,
placé dans l¢ demi-cercle Bar, est droit.

Puisque les deux angles aBr, Bar du triangle ABr sont plus petits que deux
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4t & Jwd BATS® indvray dpa Spbiic ieTiv 0 vmo
ABT javia, xai ioTiy & 76 ABT ueilors vov
NsxurAiov TripaTI.

Kati 478} ¢ xUXAQ TeTpamAsupsy 4072 75 ABTA,
¢y J% ¢y Tolc xUXAGIC TATPATAUPUY i dTrever=
Tiov ywvias duaiy ipbaic ivas sicive ai dpa Umd
ABT, AAT duaiv épaic Voas sizi. Kai {oviv %
U ABT iAdT7wr oplics Aesms dpa ¥ Omd AAT
qwvie peilay opbic teri , xai foTv iy 7§
AAT QdTTom 700 nuxurAiov Tunparil,

Atyod 3s xal 4 piv Tob peilovos Tuspa~
Tos ywvia, ¥ wepexopirn Ome 749 THg ABT 7o~
pI@eptiac xai Tig AT eWbriac, peiloy toriy Spbiice
» IV ol irdTTores TpMMaToC Ywrid, & Tepre-
Xopivn Ums 710 T AAT mepi@epsias xal Tiic
AT whslag, tAaTray toriv opbuc. Kai toriv av-
w00ey @arepir, Emei 9dp # Umd Tav BA, AT e-
Buidy mepieyoutvn dpbs guvial ieriy, i apa
Umo Ths ABT TpiQeptiec xai Tig AT eulejac
wepieyopivn peilwr soriv opbiic. Tlahuy, imel #
Umwd 7@y AT, AZ e00uiy opbn soTire 1 dpa Umd Tiis
TA wBeices xai 7is ATA wepspepeias mepisyoptiva '3
eAaTTarioTiy cpbic. Er xixdp dpe, xai 7a i£ic,

BAT ; minor igitur recto cst ABT angulus, et in
ABT segmento semicirculo majore.

Et quoniam in circulo quadrilatum est ABrA,
in circulis autem quadrilatorum oppositi duo-
bus rectis xquales sunt ; ipsi igitur ABr,
AAT duobus rectis mquales sunt. Et est ABP
minor recto ; reliquus igitur AAT' angulus
major recto est, et est in AAT segmento se-
wicirculo minore.

Dico autem et majoris quidem segmenti
angulum comprehensum et ab ABI' circum-
ferentid et Ar rectd , majorem esse recto;
minoris vero segmenti angulum comprehensum
et ab AAT circumferentid et AT rectd, mino~
rem esse recto. Et est hoc manifestam. Quo-
piam enim ipse a BA, AT reclis comprehensus
rectus angulus est, ergo ab ABI' circumferen-
i et AT rectd comprehensus major est recto,
Rursus, quoniam ipse ab AR, AZ reclis com-
prebensus rectus est, ergo a FA rectd, et ATA
circumferentid comprehensus minor est recto.
In circulo igitur, etc.

droits (17. 1), et que I'angle BAr est droit, Vangle ABr est plus petit qu’un
droit, et cet angle est dans le segment ABr plus grand que le demi-cercle.

Puisque le quadrilatére ABra est dans un cercle, et que les angles opposés
des quadrilaiéres inscrits dans des cercles sont égaux a deux droits (22. 3),
les angles 4Br, aar sont égaux i deux droits. Mais I'angle ABr est plus petit
qu’un droit ; donc I’angle restant Aar est plus grand qu’un droit, et cetangle
est dans le segment aar plus petit que le demi-cercle.

Je dis aussi que Vangle du plus grand segment, compris par l'arc ABr et
la droite ar, est plus grand qu’un droit, et que Vangle du plus petit segment,
compris par l'arc Aar et la droite ar, est plus petit qu’un droit, ce qui
est ¢évident; car puisque Vangle compris par les droites Ba, ar est droit,
Pangle compris par arc ABr et la droite Ar est plus grand qu’un drojt. De
plus, puisque I'angle compris par les droites AT , Az est droit, Vangle com-
pris par la droite TA et Varc Ara est plus petit qu’un droit. Donc , etc.

23
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AAAQE. | ALITER.

H'3 dwcdufsc w00 opbuy elyas 7oy omé  Demonstratur rectum esse BAT. Quoniam
BAT., Eme; 1AW torsy v Umd AET Tas uwo BAE, duplus est AET ipsius BAE, ®zqualis enim duo-.
Tow yap duol Tals trrog xai dmwaytior ievi &8 bus interioribus et oppositis; est autem et ALS
xai # U AEB A T4 w0 EAT* ai dpa Uwo  duplus ipsius EAT; ipsi igitur AEB, AET dupli
AEB, AET &imAaciores elos T8 vmo BAT. AAA&  sunt ipsius BAT. Sed ipsi AEB, AET duobus
«i Omd AEB, AET dvaly opbais iows eigiye p dpa  Tectis quales sunt; ergo BAT rectus est. Quod

V7 BAT opby temsr. Omep tdws deibes, oportebat ostendere.
z
A A '
B r
Ex I% Tobrov @arepdv, 371 v 4 pia yevia Ex hoc utique manifestum, si unus angulus

Tpiydvov Taic duaiy Soun ¥, dpby icriy ¥ garias  trianguli duobus zqualis sit, rectum esse angu-

AUTREMENT.

On démontre autrement que I’angle BAr estdroit. En effet, puisque Pangle AEr
est double de Yangle BAE, car il est égal aux deux angles intérieurs et oppo-
sés (32. 1), et que)angle AEB est double de P’angle EAT, les angles AEB, AFT,
sont doubles de l'angle BAr. Mais les angles AEB, AET, sont égaux a deux
droits (13. 1); donc Yangle Bar est droit. Ce qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE.

" De 1a il est évident que si un des angles d’un triangle est égal aux deux
autres, cet angle est droit, parce que son angle extérieur est égal i ces
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ptvn ioas YoorTas Tals tv Tols tvarraf ToU xd-
XAOU TUURATI YevictiG,

KixAou y2p ToU ABTA ipamticde Tic «biia
# EZ xava 70 B onusior, xai dwd ot B enpsiov

1

Hnxbo T1c wheia ols? Tov ABTA xixdoy Tip~
LY 3 ’ o 4 ~ ’

. vousx aUriy 8 BA* Aéyw 0TI d¢ moust jwvias

¥ BA pure The EZ (Qamvouirng icas icorvas

Taic tv Toig Svarraf Tunmar ToT xUxAov pu-
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lum, propterea quod et ejus angulus exterior
iisdem est 2qualis. Quando autem ipsi deinceps.

sunt zquales , recti sunt.

~PROPOSITIO XXXIL

Si circulum contingat aliqua. recta, a con-
tactu autem in circulum ducatur aliqua recta
ducta secans circulum, quos facit angulos ad
contingentem ipsi ®quales erunt angulis in al-
ternis circuli segmentis. v

Circulum enim ABrA cortingat aliqua recta
EZ in B puncto, et a B puncto ducatur aliqua

——

z

recta BA in ABI'A circulum secans ipsum ; dico

lquos facit angulos BA’ cum EZ contingente
- eos aquales esse angulis in alterms segmentis

circuli , hoc est ZBA quidem angulum -

mémes angles, et que quand deux angles de suite sont égaux, ils sont droits

(def 10. 1),

PROPOSITION XXXIL

Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on méne une droite
qui coupe ce cercle, les angles que cette droite fait avee la tangente seront
égaux aux angles placés dans les scgments alternes du cercle.

Qu’une droite Ez touche le cercle ABra au point B, et du point B menons une
droite Ba qui coupe le cercle aBra; je dis que les angles que fait Ba avec la
tangente EZ sont ¢gaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle;
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viarg , Toutdoriv, B7i % ptv umo ZBA jmvia ion
¢OT) TH tv 7§ BAA TUAMATI OUVICTauivy Ju-
vig, # & Smé ABE .qwria irw ier) T 7§
ATB Tuapats cuvicTausyy yorig3,

Hydw 9dp dmd 7o0 B 75 EZ mpds opbac o
BA, xai «irdpbe 7 THs BA mipigeprias Tuxdy
onusior 76 T, xai im{wxbucar i AA, AT,
TB.

——.

E

Kai ewel xuxdov To0 ABTA i@amTeTai Tig
08¢0 EZ xata 70 B, awo I\ 7iic 4 dpi¢ nxray
wf iQamrouiry wpis oplac m BA, tmi TA¢ BA
1}!:.5 70 xtyrpor toTi ToU ABTA xUxAou. H BA
&pa Hepvrpic Sors ToU ABTA xdxdovSe # dpa
Umd AAB ywria v Npuxvxdie oboa opbi toTse
Aoimai dpa ai Umo BAA , ABA puug opbF foas siciv,
Eori O xai # Umd ABZ opic # dpa wd ABZ
ion iov) wais Ume BAA, ABA. Kown dewprode
8 0w ABA* Aoswa dpa i Umo ABL ywria jow te7)

qualem esse angulo in BAA segmento consti-
tuto, ABE vero angulum @qualem esse in ATB
segmento constituto,

Ducatur enim a B ipsi EZ ad rectos BA, et
sumatur in BA circumfercuti4 quodlibet punc-
tum T, et jungantur AA, AT, T3,

—

Et quoniam circulum ABrA contingit aliqua
recta EZ in B, a contactu autem ducta est tan-
genti ad rectas BA, in BA igitur centrum est
ABrA circuli. BA igitur diameter est ABrA
circuli; ergo AAB angulus in semicirculo conse
titutus rectus est; reliqui igitur BAA, ABA
uni recto equales sunt. Est autem et ABZ rec-
tus; ergo ABZ zqualis est ipsis BAA, ABA,
Communis auferatur ABA; reliquus igitur ABZ
angulus aqualis est angulo BAA in alterno

c’est-a-dire, que I'angle zBa est égal 4 Pangle placé dans le segment BAA , et que
Yangle ABE est égal & Pangle placé dans le segment ars. .

D’un point B menons la droite BA perpendiculaire a Ez (11. 1), et daos P'are
BA, prenons un point quelconqueT, et joignons Aa, AT, IB.

Puisque la droite £z touche le cercle ABra au point B, et que la droite Ba,

menée du point de contact B, est perpendiculaire & la tangente Ez, le centre
du cercle ABra est dans la droite BA (19. 3). Donc BA est le diamétre du
cercle ABra; donc langle asB, placé dans le demi-cercle, est droit (31. 3).
Donc les angles restants BAA, ABA sont égaux 4 un droit. Mais l'angle
ABz est droit; donc l'angle ABz est égal aux angles BAA, ABA (not. 10). Re-
trauchons Pangle commun ABA; Pangle restant ABz sera égal 4 Vangle Baa



LE TROISIEME LIVRE DES ELEMENTS D’)EUCLIDE. 181

75 tr 79 warka Tuipars Tol xUxrov ywria,
7H Uwd BAA. Kai émei iv xUxAg TeTpdmAtvply
t07Ts 70 ABTA, ai amwarriov abTol ywrias Ju-
eiv opbals isws sicive Eiciv d4 xal ai vms ABZ,
ABE duaiy opdais fsas7* ai dpa Omo ABZ, ABE
Taic Cwo BAA, BIA igas ¢iciy, &y % Umo BAA
7§ umd ABZ idvixdn ion* Aosmn dpa ¥ Um0 ABE
TH ¢y 7@ ivadraf Tol x¥xAov TuAMATI TG ATB,
TH umd ATB ywrig, ioviy ion, Edv dpa xvxdou ,
xai T2 1545,

NPOTAZIZ 2.

Eml 7iis Jobeiong eO0eiac opdtar Tuiipua xi-
xAov, exdueror yaviey iony T Jebsicy ywvig
swlvypapugp,

Ectw % Jdfeira ewheie n AB, # &\ Sobyira
quria e00ypappos i mpoc 7§ T+ O ewi The
Sobeions swhsiag T AB ypadas Tuipa xixAou,
Svyduwoy ywriay iony 7 mpos TR T H &N mpig
a6 T ywria® Avos 054id toriv, 0 6pba, § dubheia,

segmento circuli. Et quoniam in circulo qua-
drilaterum est ABr'A, oppositi ejus anguli duo-
bus rectis 2quales sunt. Sunt autem etipsi ABZ,
ABE duobus rectis ®quales; ipsi igilur ABZ,
ABE ipsis BAA, BI'A zquales sunt, quorum BAA
ipsi ABZ ostensus est @qualis; reliquus igitur
ABE angulo ArB in alterno circuli segmeato
AT'B zqualis est. Si igitur circulum, etc.

PROPOSITIO XXXIIL

Super datd rectd describere segmentum cir-
culi, capiens angulum zqualem dato angulo
rectilineo.

Sit data recta AB, datus autem angulus rec-
tilineus ad T'; oportet igitur super datd rectd
AB describere segmentum circuli, capiens an-
gulum zqualem ipsi ad I. Ipse autem ad I
angulus vel est aculus, vel rectus, vel obtusus.

placé dans le segment alterne du cercle. Et puisque le quadrilatére aBra est
inscrit dans le cercle, ses angles opposés sont égaux 4 deux droits (22.3).
Mais les angles aBz, ABE sont égaux a deux droits ; donc les angles Bz, aBE
sont égaux aux angles BAa, Bra (13. 1); mais on a démontré que Vangle Baa
est égal a Yangle 4Bz ; donc 'angle restant ABE est égal i langle ar placé
dans le segmeut alierne du cercle arB; donc, etc. .

PROPOSITION XXXIIL

Sur une droite donnée, décrire un segment de cercle, qui recoive un angle

égal a un angle rectiligne donné.

Soit AB la droite donnée et rl’angle rectiligne donné ; il faut sur la droite donnée
AB décrire un segment de cercle qui recoive un angle égal 2 'angle donné r.

L’angle r est aigu, ou droit, ou obtus.
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Eoro wpivepoy ofela, w3 §m) wpurne xe-
T 24 - ’ \ ~ sa ¢ \
TaYpagils, xait cuverTaA TR wpOS TH AB euﬂugz xees
w35 A onpsio Th mpis 76 T pwvig iva o vmo BAA®
oEsia dpa toT) xai n U7 BAA. Kai® #Hx8e 7H AA
> Y ~ ’ A > A L4 \
ame TOU A owutiov wpos opﬂag # AE, xai Te-
runede 8 AB Fixa xatd 70 L, xai dxdw aws
7ol Z enpeiov 7§ AB mpog opbac n ZH, xai dme-
{evxBw » HB. Kai emei ion eoviv ¥ AZ 79 ZB,

xowwn 4% 0 ZH, No & af AZ, ZH Jus) Tal
2B, ZH iras i
vig® 7if 670 BZH ion® Bdaic dpa & AH Rdou TH
HB ion to7iv. O dpa xerrpy piv 76 H, Jiaore-
pats 8¢ T4 HA, xuxdog ypagimsros abes xai
Jid 700 B. Teppeglo, xai {vtw o ABE, xai

13 \
oi, xai yovia § Omwo AZH -

¢7e{sxbe » BE. Ewti obv a7 dzpac THs AE
dapsrpou , amo Tob A, 7§ AE mrpig opbac soviv
# AD, # AA dfa spd7Tetas ToU xUxhou. Emed

Sit primum acutus, ut in prim4 figur4, et cons-
tituatur ad AB rectam et ad punctum in A, ipsi
ad T angulo =qualis ipse BAA; acutus igitar
est et BAA. Ducatur ipsi AA ab A puncto ad
rectos ipsa AE, et secctur AB bifariam in Z,
et ducatur a Z puncto ipsi AB ad reetos ipsa
ZH, ct jungatur HB. Et quoniam =zqualis est
AZ ipsi ZB, communis autem ZH, duz utique

AZ, ZH duabus ZB, ZH xquales sunt, ef ane
gulus AZH ipsi angulo BZH zqualis; basis igitur
AH basi HB zqualis est. Ergo centro quidem
H, intervallo vero HA, circulus descriptus
transibit et per B. Describatur, et sit ABE, et
jungatur BE. Quoniam igitur ab extremitate A
ipsius AE diametri ipsi AE ad rectos est AA,
ipsa utique AA contingit circulum. Quoniam
igitur circulum ABE langit aliqua recta AA, et a

Premiérement qu’il soit aigu, comme dans la premiere figure ; sur la droite
AB et au point A construisons un angle BAA égal & I'angler (23. 1); Pangle Baa
sera aigu. Du point A menons AE perpendiculaire & Aa (11. 1) ; coupons AB
en deux parties égales en z(10. 1), et du point Z menons zH pendicu-
laire & AB, et joignons HB. Puisque AZ est égal a zB, et que la droite zH est
commune , les deux droites Az, ZH sont égales aux deux droites zB, zH;
mais 'angle AzH est égal a 'angle BzH ; donc la base AH est égale i la base
HB (4. 1). Donc le cercle décrit du centre H," et de V'intervalle HA passera par
le point B. Qu’il soit décrit, et qu'il soit ABE, etjoignons EB. Puisque la droite
Aa menée de l'extrémité A du diametre AE est perpendiculaire a AE, la droite
Aa touchera le cercle (16. 3). Puisque la droite aa touche le cercle aBE,
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contactu ad A in ABE circulum ducta est aliqua
AB, angulus utique AAB zqualis est angulo
AEB in alterno circuli scgmento. Sed AAB ipsi
ad I est #qualis; et ad T igitar angulus @qualis
cst ipsi AEB, Super datd igitur rectd AB scg-
mentum circuli descriptum est AEB, capiens

angulum AEB xqualem dato ad T.

Scd et rectus sit ipse ad T ; et oporteat rur-
sus super AB describere scgmentum circuli,
capiens angulum zqualem ipsi ad T recto an-
gulo. Constituatur enim rursus ipsi ad T reclo
angulus zqualis BAA, ut se habet in sccundd
figurd , et secetur AB bifariam in Z, et cen-
tro quidem Z, intervallo vero alterutri ipsa-
rum AZ, ZB, circulus describatur AEB ; con~
tingit igitur AA recta ABE circulum , propterca
quod rectus est ad A angulus. Et ®qualis est
quidem BAA angulus ipsi in AEB sggmento,
rectus enim et ipsc est in semicirculo coun-

sistens. Sed BAA ipsi ad T qualis est ; et ipse

et que du point de contacten A on a méné une droite AB dans le cercle ABE,
Vangle aaB est égal a l'angle AEB placé dans le segment alterne du cercle
(32. 3). Mais l'angle aaB est égal & Pangler; donc Pangle r est égal a Pangle
aEB, Donc sur la droite donnée 4B, on a décrit un scgment de cercle AEB qui
recoit un angle AEB égal i ’ange donné T.

Mais que l'angle r soit droit, et qu’il fiille encore décrire sur la droite.

AB un segment de cercle qui regoive un angle égal i l'apgle droit r. Cons-
truisons un angle Baa égal a I'angle droit  (23. 1), commz dans laseconde figure ;
coupons AB en deux parties égales en z (10. 1); du centre z, et d’un intervalle
égal i V'une ou & 'autre des droites za, B, décrivons le cercle aEe. La droite
Aa sera tangente au cercle bt (16. 3), parce que l'angle est droit en A. Mais
Pangle Baa est ézal A Pangle qui est placé dans le segment AEE, car cet angle
est droit , puisqu’il est placé duns un demi-cercle (31. 3). Mais angle Baa
est égal a Pangle T ; donc V'angle placé dans le segment est égal & angle T,
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+§ AEB tuipan dpa iow tovi T4 Bpoc T T'he
ytypamTal dpa waAy Wi THe AB TuiMa xU-
xAov 76 AEB, dvxousror yaviar iony 7§ mpic
74 I. '

AME M # mpic 16 T aubaddfa irrw, xal
cuvseTdTe avTh jon wpoc TH AB wliig xai 74
A onpsip # Umd BAA, a¢ {xu imel THg Tpivng
xataypagic, xai T4 AD mpis opbac ixdw &

AE, xai Terpicle wdAy 5 AB diye xatd =5
Z, xai T# AB wpds opbac 4xdw # ZH, xal ime-
(evxbo & HB, Ka) twei wdy om iomiv » AZ
TH ZB, xai xowy # LH, dVo & ai AZ, ZH
dvei Talc BZ, ZH oo sic), xai ywvia #'5 Sxd

'AZH ywyig 7§ md BZH iowe Bdoic dpg # AH

4 ~ ~
Bdow 3 BH irn toviv. O dpa xivipe piv 74

H, diarripars & 75 HA, xirhos ypagousos

#Eu xai Sid 1o B, Epyiohw ag o AEB'S, Kai

in AEB segmento igitur squalis est ipsi ad I\,
Descriptum est igitur rursus super AB segmen-
tum circuli AEB , capiens angulum aqualem ipsi
ad r.

Sed etiam ad I' obtusus sit, et consti-
tuatur ipsi #qualis ad AB rectam et ad A punc.
tum ipse BAA, ut se habet in tertid figurd , et

-ipsi A4 ad rectos ducatur AE, et secetur run

A I'I-—' AF/— .

sus AB bifariam in Z, et ipsi AB ad rectos du—
catur ZH, et jungatur HB, Et quoniam rursus
@qualis est AZipsi ZB , et communis ZH , duz
utique AZ , ZH duabus BZ ; ZH =quales sunt,
et angulus AZH angulo BZH aqualis ; basis igie
tur AH basi BH #qualis est. Ergo centro qui-
dem H, intervallo vero HA, circulus descrip~
tus transibit et per B. Transeat ut AEB. Et Quo~
niam ipsi AB diametro ab extremitate ad rec-

donc on'a décrit sur la droite AB un segment de cercle AEB qui regoit un angle
égal a l'angle droit r. '

Mais enfin que l'angle r soit obtus. Sur la droite AB et au point A cons-
truisons un angle BAa égal & I'angle T (23.1), et menons AE perpendiculaire & Aa
(11. 1) ; coupons la droite AB en deux parties égales en z (10. 1); menons zH
perpendiculaire i AB(11. 1), etjoignons HB, Puisque Az est égal 2 2B, etqueladroite
ZH est commune , les deux droites Az , zH sont égales aux deux droites Bz,
zH ; mais Pangle AzH est égal 4 l'angle BzH; donc la base AH est égale 4 la
base BH (4. 1). Donc le cercle décrit du point H et de Vintervalle HA passera
par le point B. Qu'il y passe comme AEB. Puisqu’on a mené de Vextrémité du
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xopwor yuviay ity 7§ Sobsirm qwrig «0lu-
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tos ducta est AA, ipsa AA igitur contingit AEB
circulum. Et a contactu ad A ducta est AB;
ergo BAA angulus zqualis est angulo counsti-
tuto in alterno circuli segmento A©B. Sed BAA
angulus ipsi ad T' xqualis est. Et ipse in A©B
igitur segmento angulus @qualis est ipsi ad I
Ergo super datam rectam AB ' descriptum est
segmentum circuli A©B, capiens angulum =-
qualem ipsi ad I'. Quod oporiebat facere.

PR OPOSITIO XXXIV.

A dato circulo segmentum auferre, capiens
angulum ®qualem dato angulo rectilines. -
Bit datus circulus ABr', datus vero angulus
rectilineus ad A ; oportet igitur ab ABT circulo
scgmentum auferre, capiens angulum xqua-

lem dato angulo rectilineo ad A..

.

diamétre AE, la droite Aa perpendiculaire 2 ce diamétre , la droite Aa touchera
le cercle AEB (xG 3). Et puisque la droite AB a été menée du point de contact A,

Pangle BAa est égal & Vangle placé dans le segment alterne aeB du cercle.
Mais langle Baa est égal 4 Pangle r ; donc l'angle placé dans le segment
- AeB est égal a angle 1. Donc on a décrit sur la droite donnée AB un seg-
ment de cercle AeB, qui recoit un angle égal & langle r. Ce qu’il ﬁallalt
faire.

PROPOSITION XXXIYV.

D’un cercle donné, retrancher un segment, qui recoive un angle égal &
’ o

un angle rectiligne donné.
Soit aBr le cercle donné, et A l'angle rectiligne donné; il faut du cercle

ABr retrancher un segment, qui regoive un angle égal a I'angle rectiligne
donné a.
24
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Ducatur ipsum ABI circulum contingens EX
ad B punctum, et comstituatar ad EZ rectam
et ad punctum in ed B ipsi ad A angulo zqua-
lis z»r.

Quoniam igitur circulum ABT contingit ali-
qua recta EZ, ct a contactu ad B ducta est BT ;
ipse ZBI igitur ®zqualis est angulo constlituto

iy

BAT radraf Tuduars surierapivy quyie, AAN
¥ umd ZBT 7§ #pic #6 A oTiy ien® xaj 4 v 7§
of ‘ BAT dpa Tpapuats iom tori 7§ 7pic 76 A pu=
i, | v L

And o Sobirroc dpm xUxAov 7ol ABT Tuiua
apdpnras T3 BAT, dvyousror ywriay iouy 75 Jo
Osiow qurig ebuypduup +F mpis 76 A, Omep
{0 woriows,

Z A

in BAT alterno “segmento. Sed ZBT ipsi ad A
®qualis est ; et ipse in BAT igitur segmento -
qualis est ipsi ad A angulo.

A dato igitur circulo ABr a‘egmentnm abla-
tum est BAT , capiens angulum smqualem ipsi
dato angulo rectilineo ad A. Quod oportebat
facere.

Menons une droite Ez qui touche le cercle ABr au point B (17. 3), et sur
la droite Ez, et au point B de cette droite, faisons J’angle zBr égal a I'angle
g A (a3. 1).

Puisque la droite Ez touche le cercle asr, et que la droite Br a été menée
du point de contact B, l’angle zBr est égal & langle placé dans le segment
alterne BAT du cercle (33. 3). Mais 'angle zBr est égal 4 I'angle a; donc
Pangle placé dans le segment BAr est égal a4 Vangle a.

Donc du cercle donné ABr on a retranché un segment BAT, qui regoit
un angle égal i Vangle rectiligne donné a. Ce qu’il fallait faire.
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NMPOTAZLE .

Edy v x0xre Vo sWbsfas Tipvary dANiA2s &
TO UM Ty TG U TINRATEY TIPSOy
opboydrioy isoy demi T Umo Téy Tie iripas Tun-
pTwy mypisyopive opboyeriv.

Ey yap 76 xixAw 76 ABrA Mo swhsias ai
AT, BA TeuitTwray dAMMAas xatd 70 E an-
JsTor® Mo 74 76 Gwd 74y AE, ET TIpssYOpatyor
epBoyavior izor ievi +§ omo var AE, EB me-
prsxopiva opboyarie,

E} pir o0y ai AT, BA dia 700 xivrpou sichy,
@ove T3 E xévrpoy elvas 700 ABTA xtxrou® @avspor
%1, iswy oUoly vy AE, ET, AE, EB, xai 70 073
7@y AE , ET wepieyomrroy opbogwvior izoy 107} 76
vmo 7@y AE, EB mpiexopivg ophoguwris,

PROPOSITIO XXXV.

Si in circulo duz rectz sese secent, ipsum
sub unius segmentis contentum rectangulum
®quale est ipsi sub alterius segmentis contento
rectangulo.

In circulo enim ABrA duz rectz AT, BA
sesc secent in E plucto; dico ipsum sub AE,
ET contentnm rectangulum zquale esse ipsi
sub AE, EB contento rectangulo.

Si igitur ips quidem AT, BA per centrum sant,

ita ut E centrum sit ipsius ABr'A circuli; mani-
*festum est aqualibus existentibus AE, Er', AE,
EB, et ipsum sub AE, BI contentum rectangulum
®quale esse ipsi sub AE, EB contento rectangulo.

PROPOSITION XXXV.

Si dans un cercle, deux droites se coupent mutuellement, le rectangle
compris sous les segments de I'une est égal au rectangle compris sous les seg-

ments de Pautre.

Que dans le cercle ABra les deux droites Ar, Ba se coupent mutuellement
au point E; je dis que le rectangle cowpris sous AE, ET est égal au rec-

tangle compris sous 4E, EB.

Si les droites AT , Ba passent par le centre,, de maniére que le poiut E soit

le centre du cercle ABra, il est évident que les droites AE, ET, AE, EB étant
égales , le rectangle compris sous AE, Er est égal am rectangle compris sous
AE, EB.
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Mn? {crecay & ai AT, AB did 700 xsv7pou,
xa} eirnpe 7o xivpor ToU ABTA xéxAou3 , xai
Corw 10 L, xat) awo Tov L émi Tag AT, AB e~
Btices xaberos Aybwoay ai ZH, ze, xai tmslew-
x0woay ai 2B, 2T, ZE.

Kai $mel o0Bsid Tis fia 7ob xtyrpou # ZH
00¢idy Tive pun ik ToU Révrpou THy AT mpis
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[ J

[ AN A
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’ \ 3 A
4071 7 dwe Th¢ HI, Mpooxeioe xoivorS 7 domd

Tiis HZ* 70 dpa 0o Tay AE, ET perd 7ov amds .
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Non sint autem Ar, AB per centrum , et
sumatur centrumn ipsius ABTA circuli , et sit Z,
eta Z ad AI' , AB rectas perpendiculares du-
cantur ZH, Z®©, et jungantur ZB, ZI', ZE.

EL quonidm recta aliqua ZH per centrum rec-
tam aliquam AT non per centrum ad rectos
secat , et bifariam ipsam secat ; ®qualis igitur

M

AH ipsi HF. Quoniam igitur AT secta est in
®qualia quidem in M, in inzqualia vero in E,
ipsum utique sub AE, Er' contenlum rectan-
gulum cum ipso ex HE quadrato zquale est
ipsi ex HT. Commune addatur ipsum ex HZ; ip-
sum igitur sub AE, ET' eum ipsis ex ZH, HE
®quale est ipsis ex T'H, HZ, Sed ipsis quidem
ex EH, HZ est ®quale ipsum ex ZE, ipsis vero
ex TH, HZ =mquale estipsi ex ZI' ; ipsum igitur

Mais que les droites AT , AB ne passent pas par le centre; prenons le centre
du, cercle aBra (1. 3), qu’il soit le point z ; du point z menons les droites
zH, z0 perpendiculaires 4 Ar, aB (12. 1), et joignons zB , zr, ZE.

Puisque la droite zH menée par le centre coupe A angles droits la droite ar
non menée par le centre, elle la coupe en deux parties égales (3. 3); donc
AH est égal a HI. Puisque AT est coupé en deux parties égales en H, et en

deux parties inégales en E, le rectangle compris sous AE, Er, avec le quarré
de HE, est égal au quarré de Hr (5. 2). Ajoutons le quarré commun de Hz;
le rectangle sous AE, Er, avec les quarrés des droites ZH, HE sera égal aux
quarrés des droites TH, Hz. Mais le quarré de zE est égal aux quarrés des
droites EH, Hz (47. 1), et le quarré de zr égal aux quarrés des droites TH,
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sub AE, Er cum ipso ex ZE, mquale est ipst-
zr. Equalis autem Zr' ipsi ZB, ipsum igitnr
sub AE, Er cum ipso ex EZ ®quale est ipsi
ex ZB. Propter eadem utique et ipsum sub AE ,
EB cum ipso ex ZE ®qualc est ipsi ex ZB. Os-
tensum est autem et ipsum sub AE EI’ cum
ipso ex ZE xquale esse ipsi ex ZB; ipsum igi-
tur sub AE, EC cum ipso ex ZE zquale est
ipsisub AE, EB cum ipso ex ZE. Commune au-
feratur ipsum ex ZE; reliquum igitur sub AE,
ET contentum rectangulum zquale est ipsi
sub AE, EB contento rectangulo. Si igitur in
circulo, ctc.

PROPOSITIO XXXVI

Si extra circulum sumatur aliquod punctum,
et ab co in circulum cadant duz rectx, ctuna
quidem earum secet circulum, altera vero con-
tingat’; erit ipsum sub totd sccante et ipsd ex-
terius sumptd inter et punctum et convexam

’

HZ ; donc le rectangle sous AE, Er, avec le quarré de ZE, est égal au quarré
de zr. Mais zr est égal 4 zB ; donc le rectangle sous AE, Er, avec le
quarré de EZ, est égal au quarré de zB. Par la méme raison, le rectangle
sous AE, EB, avec le quarré de zE, est égal au quarré de zB. Mais on a dé-
montré que le rectangle sous AE, ET, avec le quarré de zE, est égal au quarré
de zB; donc le rectangle sous AE, Er, avec le quarré de zE est égal au
rectangle sous AE, EB, avec le quarré de zE. Retranchons le quarré commun
de E; le rectangle restant compris sous AE, ET sera ¢égal au rectangle com-
pris sous AE, EB. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVI.

Si lon prend un point quelconque hors du cercle, et si de ce point on
mc¢aoe deux droites dont 'une coupe le cercle, et dont I'autre lui soit tan-
gente, le rectangle compris sous la sécante entitre et la droite prise exté-
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ToUTe owpaioy xal TAC XUPTAS TIPIQwpris e~
piexipsroy apbardivioy’ ioov v amd Th¢ tpamTo-
pirac TYTpayve. .

KuxAov yap 70U ABT sirnples 7r onpueior sxvic
73 A’y xath awd ToU A wpos Tir ABT rUxAoy mpos-
mimTiTecay dVo 1wWhsias @i ATA, AB* xai n uir
ATA TeuriTe Tov ABT xUxAoy, # I\ AB é@amri-
ofs* Ayw 374 70 Umd Téy AA, AT Tepisydueror
bpboyavior iooy sovi TG dwo THe AB TeTpaj b

- o \ +
H dpa ATA? fies S¥at ToU xeyzpov oTir, il o0,

’ \ ~ ’ N W 1

Eore mpoTepoy dua TeU xerTpou , xai trTe TO

Z xivrpor Tov ABT xlxdov, xai smelewyfo A

ZB* opba &'Fz taTiy 1 Umo ZBA, Kai ¢mes ¢08eb
¢ J\! [ \ A ’

A AT Jixa TeTunTal xaTd T0 L, WPOORUTR
N avTi # TA* 76 dpa vme Thy AA, A3
A ~ 3 \ -~ ” t \ ~ 2 A ~
JETe TV amo THe LT iooy ¢0Ti T a0 THs ZA.
lon & ZT 7§ ZB* 70 dpa Umo Tav AA, AT prva

circumferentiam contentum rectangulum 2quale
ipsi ex contingente quadrato.

Extra circulum ABT sumatur aliquod pune-
fum A, et a A ad ABF circulum cadant dl.la
recte ATA , AB, ct ipsa quidem ATA secet ABI'
circulum , fpsa vero AB contingat; dico ipsum
sub AA, AT contentum rectangulum quale
esse ipsi ex AB quadrato. Ipsa igitur AFA vel
per centrum est, vel non,

B A
L—

Sit primum per centrum, et sit 2 centram
ipsius ABL circuli, et jungatur ZB ; rectus igi-
tur est ZBA. Et quoniam recta AT bifariam secta
estin Z, adjicitur vero ipsi ipsa LA ; ipsum igi.
tur sub AA, AT cum ipso ex ZT xquale est ipsi
ex ZA. ZEqualis aytem 2T ipsi ZB; ipsum igi-
tursub AA, Ar cum ipso ex ZB xquale est ipsi

rieurement entre ce poiut et Ja circonférence convexe est égal au quarré de

la tangeute.

Hors du cercle ABr, prenons un point quelconque a, et de ce point meé-

nons les deux droites ara, aB; que la droite ara coupe le cercle ABr, et que
la droite aB lui soit tangente; je dis que le rectangle compris sous aa,
ar est égal au quarré de aB, soit que la droite Ara passe par le centre,
ou non. .

Qu’clle passe premiérement par le centre du cercle, et que z soitle centre
du cercle ABr, joignons zB ; Iangle zBa sera droit (18. 3 ). Et puisque la droite
Ar est coupée en deux parties égales au point z, et que Ja droite Ta lui est
ajoutée, le rectangle sous Aa, ar, avec le quarré de zr, est égal au quarré
de za (6. 2). Mais la droite zr est égale a’la droitc 2B; donc le rectangle
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ex ZA. Ipsi vero ¢x ZA zqualia sunt ipsa exzB,
BA , rectus enim ypse ZBA ; ipsum igitur sub A4,
AT cum ipso ex ZB mquale est ipsis ex ZB , BA,
Commune auferatur ipsum ex ZB ; reliquum igi-
tur sub AA, AT mquale est ipsi ex AB conlin-
gente.

Sed et ATA non sit per centrum ipsius ABI'
circuli , et sumatur centrumE, et ex E ad AT
perpendicularis ducatur EZ, et jungantur EB,
El, EAj; rectus igitur est EZA. Et quoniam
recta aliqua EZ per centrum rectam aliquam
AT non per centrum ad rectos secat, et bifa-
riam ipsam secabit; AZ igitur ipsi ZT' est 2qua-
lis. Et quoniam recta AT secatur bifariam in
Z puncto , adjicitur vero ipsi ipsa T'A; ipsum
igitur sub AA, AT cum ipso ZT' zquale est ipsi ex
ZA. Commune addatur ex ZE; ipsum igitur
sub AA, AT cum ipsis ex I'Z, ZE zquale est
ipsis ex AZ, ZE. Sed ipsis ex T'Z, ZE wzquale
est ipsum ex ET , rectus enim EZF angulus; ip-

sous AA, AT, avec le quarré de 2B, est égal au quarré de za. Mais les quarrés
des droites zB, Ba sont égaux au quarré de zA (47. 1), car Pangle zBA est
droit ; donc le rectangle sous Aa, ar, avec le quarré de zB, est égal aux
quarrés des droites zB, Ba. Retranchons le quarré commun de zB, le rec-
tangle restant sous Aa, ar sera égal au quarré de la tangente aB.

Mais que la droite arTA ne passe pas par le centre du cercle ABr; prenons
le centre E, et du point E menons Ez perpendiculaire & Ar (12. 1), et joignons
EB, ET, EA; Vangle Eza sera droit. Et puisque la droite Ez menée par le centre
coupe A angles droits la droite AT non menée par le centre, la droite Ez coupe la
droite ar en deux parties égales (3. 3); donc la droite Az est égale 4 la droite
zr. Et puisque la droite AT est coupée en deux parties égales au point 2, et que la
droite ra lui est ajoutée, le rectangle sous les droites Aa, ar, avec le quarré de zr,
est égal au quarré de za (6. 2). Ajoutons le quarré commun de zE; le rectangle
sous A4, AT, avec les quarrés des droites Iz, ZE, sera égal aux quarrés des droites
Az, zE. Mais le quarré de Er est égal aux quarrés de rz, zE (47. 1), car Pangle Ezr
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3 \ ~
ivoy 70 dwo Ths ET , opbn 9ep o Umd ELT qeviar
~ \BER4 A ~ ~
7ol d% awo TGy AL, ZE irov ¢0T) 70 awo e
\ o ~ ~ ~
EABe 79 apa Um0 Ty AA, AT ,u.e-r& TOU AW THE

ET ioor tovi 7§ awd Ths EA. Ion O\ 5 ET +§ EB--

\ ~ ~ ~
50 dpa vmo Tar AA, AT uerd TG amd Tis EB

sis autem ex AZ, ZEzquale est ipsum ex EA.
Ipsum igitur sub AA, AT cum ipso ex E[ -
quale est ipsi cx EA. Equalis autem Er ipsi
EB; ipsum igitur AA, AT cum ipso ex EB -
quale est ipsi ex EA. Ipsi autem ex EA £qua-

Yoov iori 76 amo 7He EAL TG N amd Tic EA fra
iori T4 amo 7iv EB, BA, pbi 9ap 4 uwo EBA
gwvia® 74 dpa Um0 Ty AA, AT pevd Toi awd
a#¢c EB ioov v} Toig amo Tay EB, BA, xoivdy
dpnprodes 5 dwo Tic EB* Aeswov. dpa 70 Umo
78y AA, AT {ooy 407} 74 ami THe AB, Edv dpa

x0xAov 5 Xa&i T $£0 6,
IIPOTAZIE A7
Edy xtxrov An@li 7 onpeloy ExTog, amo &

~ s 7
Tl oapriov wpdc Tov xuxdoy mpoomimTess No
~ ~ ’ A ’ L3\
$09¢7as, xeti 0 puty alTEY THUY TOv xURAOY, B I%

lia sunt ipsa e¢x EB, BA, rcctus cnim EBA an-
gulus; ipsum igitur sub AA, Ar cum ipso ex
EB xquale cst ipsis ex EB, BA. Commune a1~
feratur ipsum cx EB ; reliquum igitur sub A4,
AT wquale cst ipsi ex AB. Si igitur extra cir-
culum ,’ ete.

PROPOSITIO XXXVIL

Si extra circulum sumatur aliquod punctum ,
ex puncto autem in circulum cadant dua rectz,

ct una quidem earum secet circulum altera, vero

est droit, et le quarré de EA est égal aux quarrés des droites Az, zE; donc le
rectangle sous AA, AT, avec le quarré de Er, est égal au quarré de Ea. Mais
Er est égal & EB; donc le rectangle sous Aa, AT, avec le quarré de EB est égal
au quarré de Ea. Mais les quarrés des droites EB, Ba sont égaux au quarré de Ea
(47. 1), car l'angle EBA est droit; donc le rectangle sous AaA, ar, avec le
quarré EB, est égal aux quarrés des droites EB, BA. Retranchons le quarré commun
de EB, le rectangle restant sous Aa, ar sera égal au quarré de as. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVII.

Si Pon prend un point quelconque hors d’un cercle, et si de ce point on
méne deyx droites dont l'une coupe ce cercle, et dont l'angle tombe sur
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wporminmTy , § &% TO U7 THS 0ANg THS' Teuvos-
ons xai THe txTos amoraulavoutvas msTafld
7ol Te owuniou xai Tiis xupThS TepsQepsias ivoy
TE amo TH¢ WPOTMITTINTNGT H TPOCTIATOUTR
tpaleras ol xUxrou. -

KUxAov 3ap To0 ABT €iru@le 74 enpeior sxvog
7o A, xai ams 70 A 7rp$g T¢r ABI.xuxAoy 7 oo
mImTATOTAy dVo t99¢ias ai ATA, AB, xai & uiy

A

ATA TyuriTe Tov kUxAor, n St AB #peomiTTeTO,
irvw I% 70 Umo Ty AA, AT? isor T4 amo Tig
AB* 2é70 074 % AB t@amTeTas 70U ABT xUxiov,

Hyfw 7dp ToU ABL iQaztouirn # AE, xal
sixnplw 70 xévrpor Toi ABI xuxdov, xai {rTe
70 23, xai imelewydwoay ai ZE, ZB, ZA* 8 dpa
umo LEA opbn toTi.

Kai t76 # AE (@anTeTas ToU ABT xUxAou,
Tipre O # ATA" 70 dpa umd Téay AA, AT ooy

L 4

in eum cadat, .sit aulem ipsum sub totd secant:
¢t ipsd exterius sumpld inter et punctum et con-
vexam circumferentiam ®quale ipsi ex incidente;

incidens continget circulum.

Extra circulum ABT sumatur aliquod punc,
tum A, et ex 4 in ABT circulum incidant duz

recte ATA, 4B, et ipsa quidem ATA sccet.

circulum , ipsa vero AB in eum incidat, sit
autem ipsum sub AA, AT zquale ipsi ex AB;
dico ipsam AB contingere ABT circulum.

Ducatur enim ipsum ABI contingens ipsa
AE, et sumatur centrum circali ABL, et sit
Z, et jungantur ZE, ZB, ZA; ipse igitur ZEA
rectus est.

Et quoniam AE contingit ABT circulum , se-
cat autem ipsa ACA ; ipsum igitur sub AA, AT

ce cercle, et si le rectangle sous la sécante entiére et la droite prise exté-
rieurement entre ce point et la circonférence convexe est égal au quarré de

la droite qui tombe sur ce cercle, la droite qui tombe sur le cercle sera tan-

gente a ce cercle.

Hors du cercle ABr prenons un point quelconque A, et menons de ce point
les deux droites ara, aB, que la droite arA coupe le cercle; et que la droite
aB tombe sur le cercle ; que le rectangle sous aa, ar soit égal au quarré de
aB ; je dis que la droite AB est tangente au cercle ABr.

Menons la droite oE tangente au cercle ABr (17. 3), prenons le centre du
cercle aBr (1. 3) , qu’il soit z ; joignons zE, 2B, za ; I’angle zEa sera droit (18. 3).

Puisque aE touche le cercle aBr, et que ara le coupe, lerectangle sous aa,

25
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ieri 75 amo whs AE. Hy &b xail 78 uwd vay
AA, AT icoy 76 d7o Ths AB* 70 dpa amo TH¢
AE foov $0Tiv5 76 and Tis AB* ion dpa w AE
7§ AB. Eori & xai n ZE 74 ZB iow, Vo I ai
" AE, EZ 8udi Taic AB, BZ icas sio}, xa) Pdoic

~ \ o M \
abrey xoiwh n ZA. Twriz dpa # Ume AEL pevia

aquale est ipsi cx AE. Erat autem et ipsum
sub AA, AT ®qualc ipsi ex AB; ipsum igitur ex
AE zquale est ipsi ex AB; mqualis igitur AE
ipsi AB. Est autem et ZE ipsi ZB ®qualis , duz
igitur AE, EZ duabus AB , BZ zquales sunt,
et basis ipsarum communis Z4 ; angulus igitur

75 ymd ABZ ioviv Jon, Opdn d% # Omd AEZ: opba
dpa xai n Uwd ABZ. Kai ioriv 1 BZ exCarro-
pivn Ndperpos, # 8 T Napitpe Tob xukAcy
mpis opbds am drpag ayouive tpdmTITAs xa}
705 xUxAov® n AB dpa {@dmTeras Tou ABT xU-
xAou, Opoiws &% Suxbhceras xdv T0 xivrpoy 7i

wW¢ AT Tuyxdyy, Edy dpa nixhov, xai 7a ¢£is.

AEZ angulo ABZ est ®qualis. Rectus autem
AEZ; rectus igitur et ABZ. Et est BZ producta
diameter, ipsa vero diametro circuli ab extre-
mitate ducta contingit et circulum ; ipsa AB
igitur contingit ABT circulum. Similiter autem
ostendemus , et si centrum iu AT sit, Si igitur
extra circulum, etc.

ar est égal au quarré de AE (36. 3). Mais le rectangle sous aa, ar est
égal au quarré de aB; donc le quarré de AE est égal au quarré de aB;
donc AE est égal 4 aB. Mais zE est égal 4 zB; donc les deux droites aE, Ez
sont_égales aux deux droites AB, BZ ; mais la baseza est commune ; donc I’angle
aEz est égal 2 I'angle aBz (8. 1)- Mais I'angle aEZ est droit; donc Pangle
aBz est droit aussi. Mais la droite Bz prolongée est un diametre, et une droite

- perpendiculaire au diamétre etmenée d’une de ses exirémités esttangente aucercle
(16. 3). Donc la droite 4B est tangente au cercle ABr. La démonstration serait
la méme si le centre était dans ar. Donc, etc.

FIN DU TROISIEME LIVRE.
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a. Ixipa whoypappor sic oxiipa vy pau-
pov eyypapeafas Ayrvas, STay exdoTn Tiy TOU
£))PAPOUEVOU TYHRATOS JEVIGY tXATTHG TALYU~
pic Tob tic 0 byypdprTas amTHTas.

B. Ixhipa M ousiwg wepi oxiipa wepigpe-
@eodas AiyeTas, oTay xdeTn wAwupa Tob me-
Py paReuivoy txdeTng yavias TU meph 0 wepi-

o
IpAQYTAL ATTNT AL,

DEFINITIONES.

1. Figura rectilinea in figurd rectilined inge
cribi dicitur , quando unusquisque inscripte
figurz angulorum unumquodque latus ipsius
in qud inscribitur contingit.

2. Figura autem similiter circa figuram cir-
cumscribi dicitur , quando unumqyuodque latus
circumscriptz unumquemque angulum ipsius
circa quam circumscribitur contingit.

LIVRE QUATRIEME
DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

DEFINITIONS.

1. Une figure rectiligne est dite inscrite dans une figure rectiligne , lorsque
chacun des angles de la figure inscrite touche chaque cdté de celle dans

laquelle elle est inscrite.

2. Semblablement une ﬁguré est dite circonscrite & une figure, lorsque
chaque cété de la figure circonscrite touche chaque angle de la figure 4 laquelle

elle est circonscrite.
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¥ Ixhipa d' 08Uy pappor eig xuxAoy t39pa-
ptodas AiyeTas , oTay txdoTH Qwria ToU ty)pa-
Pouivou PTTATAs THC TOU XUXAOY TEPIPeptiag.

&, Syiipa O whvypappor wepi xuxAoy me-
propipesdas AdyeTar, STay txdoTa wAwpar Tob
TpIYPAPOUEVOY QAT THTaL THE TeD xURAOY T~
pipeptiac®. "

¢ Koxhog ¥ eic oxfipma opoiwg AMyrras ty)pd-
peobar, STy 1 ToU xuxAov WepiQipua txdeTng
wupds Tob tis 8 tppipeTas amTnTas.

&'+ Kixhog Y mepi oxipa wepsypapeebar Ai-
YeTas, STar % ToU XURAOU TepiPiptia txdoTng

4 14 o
Quriag TOU Wps o WPIYPAPELTRS AT THT AL,

L. Eubela sic xbrror trapuolesfas Adyeras ,
iTar TA TipaTa alTHe tWi THC TepiQepia &

ToU XUXAGU.
MPOTAZIY .

Big Tor dobevra xvxdor 74 Jobeioy wheia, ua
/ w fod ~ ’ ’ »
pilors obow Thc ToU xuxrov damiTpov, ieny

LY ~ > !,
t0leiay tyapuosal,

3. Figura vero rectilinea in circulo inscribi
dicitur, quando unusquisque angulus circum-

“scriptz contingit circuli circumferentiam.

4. Figura autem rectilinea circa circulum cir-
cumscribi dicitur, quando unumquodque latus
circamscripte contingit circuli circumferentiam.

5. Circulus vero in figurd similiter dicitur
inscribi , qnando circuli circumferentia unum-
quodque latus ipsius in qud inscribitur contingit.

6. Circulus autem circa figuram circumscribi
dicitur, quando circuli circumferentia unum-
quemque angulum ipsius circa quam circum=
scribitur contingit.

7. Recta in circulo aptari dicitur, quando

termini ejus in circumferentid sunt circuli,

PROPOSITIO L

In datoe circulo datx rectz, non majori exis-
tenti circuli diametro, &qualem rectam aptare.

3. Une figure rectiligne est dite inscrite dans un cercle, lorsque chaque angle
de la figure inscrite touche la circonférence de ce cercle.

4. Une figure rectiligne "est dite circonscrite 2 uncercle, lorsque chaque
cdté de la figure circonscrite touche la circonférence de ce cercle.

5. Semblablement un cercle est dit inscrit dans une figure rectiligne, lors-
que la circonférence du cercle touche chaque cété de la figure dans Jaquelle

il est inscrit.

6. Un cercle est dit circonscrit 4 uue figure, lorsque la circonférence du
cercle touche chaque angle de la figure i laquelle il est circonscrit.
7. Une droite est dite adaptée dans un cercle , lorsque ses extrémités sont

dans la circonférence de ce cercle.

PROPOSITION PREMIERE.

Dans un cercle donné, adapter une droite égale 4 une droite donnée, qui

a’est pas plus grande que le diamétre,
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Ecre o &obeic xuxhog o ABT, u J% Jobeice ¢v-
Ociw pan peiloy The ToU xixov Ssautrpov w A
N7 & ei¢ Tov ABT xuxdor T4 A wleig fony ¢d-
Beiay svapusoar.

Hybw Toi ABT wuxAov diduerpos n BI. Ei

3 L S 2 \ 4 ~ \ » ¥
My ouy on eoTiv o BT 70 A, 9%)0r0c ayv un

70 imirayiv. ivdpmosTas yap sic Tov ABT xu-

xAoy TH A 0fsigt ion w BT. Ei ' ueilwr toriv
# BT 7is A, xeio%w® 7§ A jon 5 TE, xai siy-

A

A

a

Tpo pivd 14 T, Saeripari & T4 TE xuxdos
ye3pipbw o AEZ , xai imelewyxbo # TA.

Erel oly 70 T ompusior xeyTpov éawi ol AEZ xy-
xAov, ion teTiv # TA 7§ TE. AAAd 7#f A # TE4
toTiy ion® xai # A dpa TH TA toriv ion.

Eis dpa 5oy Jobtvra xvxdoy 7oy ABT, 75 -
Beirn ewbeig 7# A5, iom trnpuosTas § TA. Omp
v morficas.

1

Sit datus circulus ABF, data autem recta
A non major circuli diametro ; oportet igitur in
ABr' circulo ipsi A rectz wmqualem rectam
aptare.

Ducatur ABT circuli diameter BI'. Si qui-
dem igitur ®qualis est BI ipsi 4 , faclum erit
propositum. Aptata cst enim in ABT circulo ipsi
A recte mqualis BI. Si vero major est BL ipsd

A, ponatur ipsi A wmqualis TE, et centro

quidem T, intcrvallo vero I'E, circulus descri-
batur AEZ, et jungalur TA.

Quoniam igitur I' punctum centrum est ipsius
AEZ circuli , ®qualis est TA ipsi TE. Sed ipsi A
ipsaTEest equalis ; et A igitur ipsiT A estqualis.

In dato igitur circulo ABr', date rectz A,
®qualis aptata est TA. Quod oportebat facere.

" Soit ABr le cercle donné, et 4 la droite donnée, qui n’est pas plus grande

que le diameétre de ce cercle; il faut dans le cercle aBr adapter une droite
égale a la droite a. .

Menons le diamétre Br du cercle aBr. Si la droite Br est égule ala droite
A, on aura fait ce qui était proposé. Car on aura adapté dans le cercle arr,
une droite Br égale 4 la droite a. Mais si la droite Br est plus grande que la
droite 4, faisons TE égal & 4 (3. 1), du centre T et de l'intervalle rE décrivons
le cercle AEz, et joignons TA.

Puisque le poiat T est le centre du cercle AEz, la droite TA est égale la
droite TE; mais a est égal 3 TE; donc A est égal 4Ta.

Donc dans le cercle donné ABr on a adapté une droite ra egale a Ja droite
donnée a. Ce qu’il fallait faire.
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TMPOTAZIZ R

- Eig 10r Jobivra xinror 16 dobivys Tprydve
icoyevioy Tpipwror eyypaai.
Eorw 6 Jobeic xoxhoc o ABT, 70 4% dobiy

 apiywvor T8 AEL* ¥ IW sic Tév ABT xdxro

7@° AEZ Tpiywve icoywyior Tpiyevor typpara.

A

E

Hyle 7ol ABT xUxiov épamroutrn 8 HO
xatd 70 A, xai cunierdTe wpic' TH AO whia
xai T@ wpoc abTH omutip T@ A TH vwe AEZ
quvia ion 4 Um0 OAT* wahw, wpic® TH HA
wWltiq xai TG wpoc adTH owpueie T A TH vwe

v [

ZAE3 {on % Omwo HAB, xal twliybw # BT.
Y

PROPOSITIO II

In dato circulo dalo triangulo ®quiangulum
triangulum inscribere.

Sit datus circulus ABr', datum vero trian-
gulum AEZ; oportet igitur in ABT circulo ipsi
AEZ triangulo xquiangulum triangulum inscri-

Lere.

Ducatur ABT' circulum contingens ipsa HO
in A, et constituatur ad A® rectam et a