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AU ROI?
SIRE,

IL y a long-temps que mon Euclide en trois langues
aurait dû paraître. Je me plaignais des circonstances qui
en retardaient la publication. Combien, au contraire, je
me serais félicité de ce retard, s’il m’avait été donné de.

prévoir que, le monde entier, bouleversé jusque dans ses
fondements, devait bientôt rentrer dans l’ordre accoutumé;
que les tempêtes. allaient se dissiper, la sérénité renaître

dansile ciel, et le bonheur sur la terre! si surtout j’avais
pu penser. que VOTRE MAJESTÉ, reparaissant parmi
nous comme un astre bienfaisant, daignerait permettre que
mon ouvrage parût sous ses auspices augustes!

SIRE, cette faveur inattendue, qui met le comble au
plus cher de mes vœux, sera gravée dans mon cœur usqu’à

mon dernier soupir.

Je suis avec respect,
SIRE,

l.

DE VOTRE MAJESTÉ,

Ô - . I Le très-humble, très-obéissant
. et très-fidèle sujet,

F. PEYRARD.



                                                                     

PRÆEATio

Errera nus vixit temporibus Ptolemæi-Lagi , circiter annum 272 ante æram
vulgarem’, Archimedes suis in libris sæpe de i110 meminit. Euclides a Pto-

lemæo interrogatus an non esset methodus discendæ Geometriœ methodo
sua facilior z Non est regia , inquit Euclides, ad GcOmetriam via. Hæc tan-
tum de Euclide novimus z quà sit patrià oriundus ignoratur.

Ante Euclidem permulti. floruerunt geometræ. Primus omnium Græco-
mm , Euclides e0rumyopera collegit, collecta digessit , et quæ fuerant incon-
dite demonstrata, ea demonstrationibus inconcussis exornavit.

j Plurima Opera Euclides conscripserat; ex quibus tredecim libri Eled
mentorum et Data tantum supersunt.
i Librorum omnium qui de scientiarum démentis agunt liber perfectis-
simus semper habita sunt Euclidis Elementa , quæ in omnes omnino

linguas fuerunt conversa. ’De Elementis Euclidis sic Cardanus : Quorum inconcussa dogmatum.
firmitas, perfectioque adeo absoluta est, ut nullum opus haie alitai
comparare audeas; quibus fit ut adeo veritatis lux in eo refulgeat,
ut soli hi in ardais quæstionibus videantur passe a verofalsum dis-
cemere , qui. E uclidem habeantfamiliarem. I

Ait Pemberton se non semel Newtonem audivisse mœrentem quod sese
Cartesii aliorumque algebristarum operihus totum dedisset , antequam
studuisset Euclidis Elementis , et illa fuisset meditatus.

D. Lagrange quem extinctum luget et diu lugebit Europa, mihi dic-
:.itabat Geometriam esse linguam mortuam; et qui in Euclidis Elementis
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PEEEACE

EUCLIDE vivait du temps de Ptolémée-Lagns, vers l’an 272 avant l’ère

Vulgaire; Archimède l’a cité dans plusieurs de ses livres. Ptolémée ayant

demandé à Euclide s’il n’y avait Pas de manière plusfacile que la sienne

pour apprendre la Géométrie, Euclide répondit qu’il n’y avait point de

chemin royal pour arriver à cette science. C’est tout ce que nous savons
’ d’Euclide : on ignore même quelle fut sa patrie. I N .

Beaucoup de géomètres avaient paru avant Euclide. Le premier des
Grecs, Euclide rassembla leurs ouvrages, les mit dans un ordre conve-
nable, et donna des démonstrations inattaquables de ce qui n’avait pas été

démontré d’une manière rigoureuse.’ i , . , en
. Euclide avait composé un grand nombre d’ouvrages. Les treize livres des

Éléments et les Données sont les seuls qui soient parvenus jusqu’à nous. ’

Les Éléments d’Euclide ont toujours été regardés comme le plus parfait

(le tous les livres élémentaires; ils ont été traduits et commentés dans

toutes les langues. i ’ ICardan, en parlant des Éléments ’d’Euclide, s’eXprime ainsi : .Qu’orum

inconcussa dogmatumfirmitas, peifectioqzie adeo absoluta est, ut
nullum opus jure huic aliud comparare azaléas ,° quibus fit ut adeo
veritatis lux in 60 refizlgeat, ut soli hi in ardais qzlæstionibus au’deantur
passe a verofalsum discernere , qui E uclidem lmbeantfamiliurem.

Pemberton nous apprend qu’il avait- entcndu plusieurs fois Newtonfse
plaindre de s’être livré tout entier aux ouvrages de Descartes, et des autres
algébristes, avant d’avoir étudié et médité les Éléments td’EuclidC:

M. Lagrange, dont l’Europe déplôre et déplorera long-temps la perte,
me répétait souvent que la Géométrie était une langue morte 5’que celui qui

b



                                                                     

xi. PRÆFATIO.x

Geometriæ non studebat , eum perinde fiicere ac si quis græcam latinamve
linguam in recentioribus operibus græcect latine scriptis discerc velit.

Tbcoremata subsequentia , qnæ in quolibet Geometriæ tractatu adesse
solent, in Elementis Euclidis desiderantur’:

Circulorum circumferentiœ inter se sunt ut corum diamctri.
Quilibet circulus æqualis est triangulo rectangulo cujus unum ex lateribus

angulnm rectum continentibus æqualevest semi-diametro, alterum autem

æquale circumferentiœ. lCujnslibet cylindri recti superficies convexa æqualis est rectangulo cujus
altitudo æqualis est cylindri lateri, cujus autem basis æqualis circumferentiæ
basis cylindri , vel circulo cujus semi-diametcr media proportionalis est
inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.

I Cujuslibet coni recti, exceptà basi, superficies convcxa æqualis est trian.
gulo rectangulo cujus unum laterum angulum rectum continentium æquale
est coni lateri, alterum vero æquale circumferentiæ basis coni, vel circulo
cujus semi-diameter media proportionalis est inter coni latus et semi-diama-

trum lcirculi qui con’i est basis. i ’l
Superficies convexes cylindrorum rectorum et similium , et etiam cono-

rum rectorum et similium, sunt inter se ut diametri basium corumdcm

cylindrorum et conorum. l pCujuslibet sphæræ superficies. æqualis est quatuor ’maximis cjusdem
spbccrœ circulis, vcl superficiei convexæ cylindri circumscri pli.

rSphærarum superficies inter se sunt ut quadrata earum diamétrornm.

Quælibet sphæra æqualis est duabus tertiis partibus cylindri ci rcumscri pti.

-’ ’Nonnulli credidcre hæc theoremata ex Euclidis Elementis evanuisse tem-

pornm inclementià; sud falso. Hæc enim theoremata quæ demonstrari non»

possunt nisi 0pe quatuor primorum postulatorum in initio primi libri de
Sphærcî et Cylindro positorum , demonstrari non potuerunt ab Euclide ,

4qui base Archimedis postnlata non admiserat. ’ ’ A * I t
ll



                                                                     

P Il Ë’F A C E.n’étudiait pas la Géométrie dans Euclide, faisait la même chose que celui

qui voudrait apprendre le grec et le latin, en lisant les ouvrages modernes
écrits dans ces deux langues.

Les théorèmes suivants, qui se trouvent ordinairement dans tout traité
élémentaire de Géométrie , ne se trouvent pas dans les Éléments d’Euclide:

Les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs diamètres.

Un cercle est égal à un triangle rectangle dont un des côtés de l’angle
droit est égaf au rayon, et dont l’autre côté de l’angle droit est égal à la

circonférence. VLa surface convexe d’un cylindre droit est égale à un rectangle dont v
la hauteur est égale au côté du cylindre, et dont la base est égale à la
circonférence de la base du cylindre, ou bien à un cercle dont le rayon
est moyen proportionnel entre le côté du cylindre et le diamètre de sa

base. t L I ’ ’ ,La surface d’un cône droit, la base exceptée, est égale à un triangle
rectangle dont un des côtés de l’angle droit est égal au côté du cône, et
dont l’autre côté de’l’angledroit est égal à la circonférence de la base du

cône , ou bien à un cercle dont le rayon est moyen proportionnel entre
le côté du cône et le rayon du cercle qui est la base du cône.

Les surfaces convexes des cylindres droits et semblables, des cônes droits
et semblables, sont entre elles comme les diamètres des bases de ces cylin-

dres et de ces cônes. ’ ’
La surface d’une Sphère est égale à quatre grands cercles, ou à. la sur-

face convexe du cylindre circonscrit. ’ ’
Les surfaces des sphères sont entre elles comme les quarrés de leurs

diamètres. ’Une sphère est égale aux deux tiers du cylindre circonscrit.

Des personnes ont pensé que ces théorèmes avaient disparu des Éléments

d’Euclide par l’injure des temps; c’est une erreur. Ces théorèmes , qui
ne peuvent se démontrer qu’à l’aide des quatre premières demandes placées

au commencement du premier livre de la Sphère et du Cylindre, n’ont
pu l’être par Euclide, qui n’avait, point admis ces demandes d’Archimède.



                                                                     

S’ij PRÆFATIO.
g (Persan. (liei’potest solam dissimilitudinem quæ intercedit Euclidis inter

et-Archimcdis methodum, consistere in rejectione vel in admissione postu-
latorum de quibus hic incidit sermo.

l lntÎprœfation’e meae versionis librorum I , 2, 3, 4., 6, n, 12 Elemen-
torum Euclidis, quai: anno 14804vedita fuit, suscepi mun us cdendi versiones
operum completofrum Euclidis, Archimedisque et Apolloni’i. Mea versio
operum Archimedis vulgate est anno 1808 ,Lquo quidem tempore, ver-
tendis Euclidis operibus ultimam manum admoveramJSed anteqnam prelo
subjieeretur, consulcre volui codices manuscriptosbibliothecæ imperialis de
plurimis locisqui mihi Videbantur mutilnti vol ooymnliti in cditione Oxoniæ,
quà mus .fueram in convertendo Euclide.- Ili codiccs , tres et viginti
numero, mihi commissi fuerunt, et statim animadverti editioncm Oxoniæ
nullius horum manuscriptorum esse cxemplar; bos omnes manuscriptos
explere lacunas, et restituere’ locos corruptos in cditionc basiliensi et in
oeditione Oxoniæ quæ nihillaliudaest quam ejusexemplar. Quin etiam anim.
adverti. bos omnes manuScriptos, manuscripto 190 tantum excepta, inter
se esse ferme consentaneos, manuscriptum autem’ 190 explere lacunas ,
restituere locos corruptos qui ope aliorum manuscriptorum nec explebantur

nec restituebantur. ’ l ’ ’t l

L Manuscriptns 190 ad bibliothecam’vaticanam pertinebat :l is Berna Lute-n

.tiam a comite de Peluse fuit missus.
V In manuscripto grreco 2348, sub finem sæculi decimi sexti exarato, quique

continct Euclidis Data com quinque antiquissimis vaticanisjmanuscriptis
græcis collata a Josepho Auria , celebri geometrà , nec unam quidcm repe-
rias e pretiosissimis lectionibus manuscripti ’190 variantibus; quod probarfie

videtur hune manuscriptum tune temporis in bibliothecâ vaticanà fuisse

desideratum. * .I ’ ’’Manuscriptus 19e manuscriptOrum exeuntc nono sæculo exaratorum
oninia me. se’fert indieia; aliivero manuscripti pertinent ad sæeula multo’

recentiora. ’ ’ ’Hoc manu’scripto mihi commisso, statim in animum incidit edere grince,
latine et gallice Elementa et Data, sola procul dubio quæ supersint Euclidis



                                                                     

PRÉFACE siOn pourrait peut-être dire que la seule différence entre la méthode
d’Euclide et celle d’Archimède, consiste dans le rejet ou l’admission des

quatre demandes dont je viens de parler.
Dans la préface de ma traduction des livres 1 , 2, 3, 4, 6, x I , 12 des

Éléments d’Euelide , qui parut en 1804 , je pris l’engagement de publier
les traductions des œuvres complètes d’Euelide, d’Arehimède et d’Apollo-

-nius. Ma traduction des œuvres d’Archimède parut en 1808. A cette
époque j’avais mis la dernière main à la traduction des œuvres d’Euclide.

Mais avant de la livrer à l’impression, je voulus consulter les manuscrits
de la bibliothèque impériale sur les passages qui me paraissaient tronqués
ou altérés dans l’édition d’Oxford, d’après laquelle j’avais fait ma traduc-

tion. Ces manuscrits , qui sont au nombre de 23, me furent confiés, et
je ne tardai pas à m’apercevoir que l’édition d’0xford n’est la coliie d’aucun

de ces manuscrits 5 que tous ces manuscrits remplissent des lacunes, et
rétablissent des passages altérés qui se trouvent dans l’édition de Bâle,

et dans celle d’Oxford qui n’en est que la copie. Je remarquai aussi que
tous ces manuscrits, le n° 190 seul eXCepté , sont à peu de choses près
conformes les uns aux autres; que le n° 190 remplit des lacunes, et
rétablit des passages altérés J qui ne peuvent pas l’être à l’aide des autres

manuscrits. ’ ’ .
Le manuscrit 190 appartenait àla bibliothèque du Vatican :4il fut

. envoyé de Rome à Paris par le comte de Peluse. v ’ A
Dans le manuscrit grec n° 2348, qui est de la fin du seizième siècle, et

qui contient les Données d’Euclide collationnées par Joseph Auria , géomètre

célèbre, avec les cinq plus anciens manuscrits grecs de la bibliothèque du
Vatican, on ne trouve aucune des précieuses variantes du manuscrit 190;
ce qui semble prouver que ce manuscrit n’était pas alorsîi la bibliothèque

du Vatican. .Le manuscrit 190 porte tous les caractères des manuscrits de la fin du
neuvième siècle , tandis que les autres appartièncnt à des siècles beaucoup

plus rapprochés de nous. ’ " ’
Étant dépositaire de ce précieux manuscrit, je me déterminai, sans ba-

lancer, à donner une édition grecque, latine et française des Éléments et



                                                                     

xiv , PItÆFATIO.
apera. Quapropter, contuli manuscriptum 190 eum editione Oxouiæ,
exaravique lectiones variantes in margine aperi impressi.

Ilis perfectis, ad variantes lectiones margini appositas sedulus attendi,
et aliis manuseriptis’accersitis, banc aut illam lectionem variantem in edi-
tionem parisiensem admisi, vel ab eà rejeci. Manuscriptum 190 potiorcm
habui, quotiescumque nulla mihi fuit ratio cur banc aut illam lectionem

’præferrem. ’Textum graceum sic constitutum in lutinum converti, et quæcunque
ex variantibus quas admiseram lectionibus, mutari fuit Opportunum , hæc
in versionc gallieà mutata sunt.

Mea latina versio ad ver-hum textui græco e0ngruit,,nisi quid peculiare
me coegerit ut SCCllS facerem. Nonnulli in Inca versionc occurrent forte
bellenismi, ant saltem quscdam locutiones a quibus lingua lutina abhor-
rera videtur. lllus quidcm vitare potoissem; sed mea versio eum textu,

græco minus fuisset consentanca. ’
De Inca convertendi ratione , viras in græcà latinaque linguâ versatis-

simas consului. D. Delambre , secretarius perpetuus classis scientiarum
physiearum et mathematicarum Instituti imperialis F ranciæ, necnon Uni-
versitatis imperialis quæstor, meam Versionem dignatus est perpendere , et
utilia mihi (lare consilia. Halle ca de le ad me scripsit épistolam :

Parisiis , 20 fcb marii 18! 2.

Cum voluptate legimus se: prima folia toi Euclidis trilinguîs.Tui commîssarii desiderium

enuntiavcrant videndi editum Euclidis textum græcum expurgatum omnibus mendia
quas castignvisti manuscriptorum ope, et locupletalum omnibus incrementis quœ tibi
suppeditavcrunt manuscripti z max earum omniumque dactorum explebis desiderium.

Multum probe quad constitutnm habuisti reddere versionem latinam tam consentaneam ’
quam utraqne lingua ferre potest. Græeis erant duæ viæ indicandorum casuum obliquarum ,

terminatio scilicet et articulus ; quanda una earum duarum ratianum cas deficiebat,
quad sæpe in geomctrià contingit, articulus satis erat ad omnem tollendam dubitationem.

r-z7).

à];



                                                                     

PRÉFACE. » xv
des Données d’Euclide, qui sont certainement les seuls ouvrages qui nous
restent de ce géomètre à jamais célèbre. Pour cela, je comparai le manuscrit
190 avec l’édition d’Oxfordl, et j’écrivis les variantes en marge de l’on.

vrage imprime. . jCe travail terminé, j’examinai attentivement les variantes marginales,
et à l’aide des autres manuscrits, j’adoptai ou je rejetai, pour l’édition de

Paris, telle ou telle variante. Le manuscrit 190 a toujours eu la préfé-
rence, toutes les fois que je n’avais pas de motif pour préférer une leçon à

une autre. .Le texte grec étant ainsi arrêté, je le traduisis en latin, et je fis à la
traduction française les changements exigés par les variantes que j’avais

adoptées. -Ma traduction latine correspond mot pour mot au texte grec, à moins que
quelque règle particulière ne m’ait forcé de faire autrement. On trouvera

quelquefois des hellénismes dans ma traduction, ou du moins certaines
expressions qui semblent s’écarter un peu du génie de la langue latine.
J’aurais pu les éviter; mais ma traduction aurait été moins fidèle.

J’avais soumis mon système de traduction à des personnes versées dans
la langue grecque et dans la langue latine. M. Delambre, secrétaire perpétuel
de la classe des sciences physiques et mathématiques de l’Institut impérial
de France et trésorier de l’université impériale, eut la complaisance de

l’examiner avec soin, et de m’aider de ses sages conseils. Voici la lettre
qu’il me fit l’honneur de m’écrire à ce sujet :

x

Paris, ce 20 février 1812.

Monunuu , j’ai lu avec plaisir les si! premières feuilles de votre Euclide en trois langues.
Vos commissaires avaient exprimé le vœu de voir paraître une édition grecque du texte
d’Euclide , purgée de toutes les fautes que les manuscrits vous ont fait rectifier , et enri-
chic de tontes les additions qu’ils vous ont fournies: vous allez remplirfleur voeu , et Celui

de tous les savants.
J’approuve beaucoup le parti que vous avez pris de rendre la version latine aussi litté-

rale que le permet le génie des deux langues. Les grecs avaient deux moyens pour indiquer
les cas obliques, la terminaison et l’article; quand l’une de ces deux ressources leur man-
(jouit, comme il arrive souvent en géométrie, l’article suffisait pour ôter toute incertitude.



                                                                     

m PRÆFAïro
Tibî autem in lingnâ lalînâ hæc via non oral; tua versio nimîs cnnsentanen, sæpe obscun.

fuissct. Eorum qui le præcesserunt exemplo , usas es proumuiue ipse, I’psùts, ipsi. Non 
ignoras mihi câ de re aliquid fuisse hæsitationîs ; loculionihus illis ipsi Av , ipsi ABr,
anteposuissem bas locutiones lineæ At, angulo ABP, qnod longiusculum est.

’Sed quoninm omnes geomctmrum græcorum interprçles jamdudum îisdom interpolâ-
tionîbus usî sunt , cnpessivisti recte vinm brevissimam amovendorum impedimenlorum qua:

singulis momentis occurrnnt, etc.

Ad significandum duos angulos eumdem verticem et latus communes
habentès super eàdcm reclà collocatos esse, græce dicitur : a: Ëpefîçyaw’au.

Commandini, Toreni , etc. CXCVIDPIO , 1ms cha grugeas voces converti in bas
duas voces latinas : deinceps anguli. Saut qui me dehortati sont ab utendo
vocc hàc deinceps , quia , inquiebant, deinceps in linguâ latinà rerum or-
dinem numquam significavit. Non illis morem gessi. Nom, cumin Thesauro
linguæ latinæ Roberti Stephani, edito Lipsiæ annoir739, legissem : duo
(leinceps rages. Trr. le. F unem deinde deinceps duo durit. TIT. va.
Hi: perfectis collocatîsque alias deinceps rates jungebat. CÆS. flIorem
ame majores hune epularum fuisse ut deinceps qui occubarent, ca-
nerent. Cm. , etc. pro certo habui Titum-Livium, Cæsarem et Ciccro-
nom, etc. vôcem deinceps codem sensu accepissc , quo ego acceperam.

Quod ad versionem gallicam àttinet , ca eum textu grœco tam consentanca

est quam pet eam linguam licet.  
Sub finem cujusque tomi collocavi recensionem accuratissimam omnium

varianlium mcæ editionis eum manuscripto’lgo, et eum editione Oxoniæ;

ita ut harum lectionum variantium Ope, possit, si quis velit, hahcre
manuscripti 190 exemplar huic plane congruum.

Ad calcem tomi ultimi , qui hoc anno 1814 currente edctur, adjicientur
animadversiones in variantes lectiones insignissimas, et in quosdam locos
Euclidis.

Summâ diligentià usussum ut mea editio quam maxime emendata esset;

specimina a me prælecta, lecta fuerunt deinde a D. Jannet, necnou a
D. Patris, mci opcris editore, rursusque a me relecta. In nullo specimlne

in;



                                                                     

PRÉLACE. m;Vous n’aviez pas Cette ressource en latin; votre version trop littérale eût été souvent obs-

c 1re. A l’exemple de ceux qui vous ont précédé , vous vous êtes permis l’emploi du pro-

. nom ipse, ipsz’us, ipsi. Vous savez que j’avais à cet égard quelque scrupule; au lieu de.
ipsi AP, ipsiABr, j’aurais mieux aimé lz’neæ At ,angulo Mir , ce qui est un peu plus long.

Mais tous les traducteurs des géomètres grecs vous ont déjà donné l’exemple de pareilles

intercalations , et vous avez bien fait de choisir le moyen le plus court pour vous tirer d’un
embarras qui renaît à chaque instant , etc. -

Pour exprimer que deux angles, qui ont le mêmesommet et un côté
commun, sont placés sur une même droite, le grec dit : a: émia; 7094,41.
A l’exemple de Commandin , de Torclli , etc. j’ai traduit ces trois mots
grecs par deinceps anguli. Plusieurs personnes m’avaient invité-à ne
pas me servir du mot deinceps, parce que , disaient-elles, le mot deuz-
ceps n’a jamais en latin exprimé l’ordre des cheses. Je ne me rendis pas à

leur avis. Car, ayant lu dans le Trésor, de la langue latine de Robert
Étienne , édition de I739 : duo deinceps rages. TIT. L1v.lFunera (lez’nde

deinceps duo (lux-ù. Tir. LIV. Hi; perfeètis collocatisqu’e alias dain-
iceps rates jungebat. Ces. JIIorem apud majores hune epularum fuisse
ut dcinceps qui occubarent canerent. C10, etc. il me parut démontré
que Tite-Live, César, Cicéron, etc. donnaient au mot deinceps la même

signification que moi. V Il Quant à la traduction française, elle est aussi littérale que le permet le

génie de cette langue. l ’
J’ai placé à la fin de chaquevolume la liste exacte de toutes les variantes

de mon édition avec le manuscrit 190 et l’édition d’Oxford. Par le moyen

de ces variantes, on pourrait, si on le désirait, avoir une copie du ma-
nuscrit 190 qui lui serait parfaitement conforme.

* Le dernier volume, qui paraîtra dans le courant de 1814 , sera terminé
par des observations sur les variantes les plus remarquables, et Sur quelques

passages d’Euclide. "J’ai fait tous mes efforts pour que mon édition fût de la plus grande
correction; les épreuves , après avoir été lues par moi, ont été lues par

M. Jaunet , par M. Patris , éditeur de mon ouvrage, et relues encore par
c
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prius subscripsi, prelo subjiciatur, quam illud mendis omnibus fuisset
expurgatum. Ope erratorum ad finem ultimi tomi collocatorum , corrigi
pOterunt mendæ , si quas detcxcro in logendo perattentc Opere impresso.

D. Nicolopoulo, smyrnæus, vir eximia doctrinâ commendabilis et dili-
gentissimus emendator, sponte sua legit plurima specimina. D. Patris, qui
linguam græcam, latinam et gallicam diu excoluit, summâ cura et diligentiâ
uses est ut mea editio prelis gallicis honori esset; in spcciminibus lcgendis,
versiOnem latinam et gallicam eum textu græco perattcnte comparabat,

et margini notationes apponebat. t
Ex. lectionibus variantibus tomi primi, quædam præsertim sunt no-

tandæ. ’In omnibus editionibus græcis et latinis postulata 4, 6 inter com.

munes notiones’collocata sunt. h
Demonstratio pr0positionis septimæ libri primi duos habet casus , et

tamen unus solum casus demonstratur in omnibus manuscriptis, nulloi
excepto, et in editionibus Basiliæ et Oxoniæ. Secundus casus est eum
punctum A incidit in triangulum ABr, vel punetum r in triangulum ARA. Ut
secundus casas demonstraretur, antea demonstrandum fuerat, lateribus
æqualibus trianguli isocelis productis, angulos sub basi inter se æquales esse;
quod quidem Euclides demonstravit in propositione quintâ, et hoc tantum
propositionis septime: causa, quandoquidem, propositione septimâ excepta,
.hæc demonstratio nullum usum habet in reliquis Euclidis Elementis; ex
hoc manifeste sequitur , inquiunt omnes Euclidis comm’entatores, textum
græcum propositionis septimes esse mutilatum. 0mnes e0mmentatores in
errore versabantIir. F igura incompleta erat inzomnibus manuscriptis et in
omnibus editionibus. Secundam’descripsi figuram; produxi rectas tanisa,
et demonstratio completa fait, in textu græco nullâ vocetmutatâ.

Demonstratio propositionis 2.1tertiilibri tres casus habet. Posito enim A

super r, et puncto B super A , Oportct demonstrare segmentum au; non



                                                                     

j PRÉFACE mmoi. Je n’ai jamais donné de bon à étirer que je ne me fusse assuré au-

paravant que toutes les corrections avaient été faites. Par le moyen d’un

errata, que je placerai à la fin du dernier volume , on pourra corriger
les fautes qu’une lecture très-attentive que je ferai de l’ouvrage imprimé

m’aura fait découvrir. I .M. Nicolopoulo ,de Smyrne, homme recommandable par ses rares talents
et très-habile correcteur ,abien voulu lire un grand nombre de mes épreuves.
M. Patris, qui a cultivé long-temps les langues grecque , latine et française,
s’est donné des peines infinies pour que mon édition fît honneur aux presses

françaises; en lisant les épreuves, il avait soin de comparer soigneusement
la version latine et la version française au texte grec , et de me faire des
observations marginales.

Parmi les variantes de ce premier volume, il en est quelques-unes qui
méritent surtout d’être. remarquées.

Dans toutes les éditions grecques et latines, les demandes Il, 5, 6 sont

placées au nombre des notions communes. A , l 4 -
La démonstration de la, proposition 7 du livre I" a deux cas, et cepen:

dent un seul cas est démontré dans tous les manuscrits sans exception, et
dans les éditions de Bâle et d’Oxford. Le second cas, est celui où le point A
tombe dans le triangle un, ou bien le point r dans le triangle un. La dé-
monstration du second cas exige qu’il soit démontré auparavant que les
côtés égaux d’un triangle isocèle étant prolongés, les angles au dessous de

la base sont égaux entre eux; et c’est ce qu’a fait Euclide dans la proposi-

tion 5, et ce qu’il n’a fait que pour la proposition 7, puisque, hors de là,
cette démonstratiOn n’est plus nécessaire dans le reste des Éléments d’Eu-

clide; d’où il suit évidemment, disent tous les commentateurs, que le
texte grec de la démonstration de la proposition 7 est tronqué. Tous les
commentateurs avaient tort. La figure était incomplète dans tous les ma-
nuscrits et dans toutes les éditions. J’ai tracé une seconde figure; j’ai pro-

longé les droites Br, sa, et la démonstration s’est trouvée complète, sans

que j’eusse changé un seul mot au texte grec. v
La démonstration de la proposition 24 du livre trois a trois cas. En effet,

le point A étant sur le point r, et le point B sur le point A , il faut démontrer
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posse incidere vel intra segmentum au, vcl extra, vel partini intra- et partim
extra; [hi tres casus in manuscripto 190 et in editioue parisiensi demons-

trantur. ,i
LSed in omnibus aliis manuscriptis, et in omnibus aliis ediL-ionibus græcis,

tantum demonstratur segmentum AEB non incidere posse partim intra
segmentum tu, et’partim extra. Commandimts dut aliorum casuum de-
monstrationem. At Robert Simson ex propositione 24 eximit partem quam

prôpositioni 23iadjungit. IIn propositione ’26 libri sexti locus quidam minime intelligi poterat’,
lectio varians tértia omncm’cx cà obscuritatcm (lispulit. u - 2 ’ . . .

GregOrius, de corollario sprepositionis 19 libri quinii .SCI’moncm habens,

sic loquitur : Corruptissimus est [Je locus; nec ope veterum exempla-
rium restitui potest : versionem ideo mutavimus, ut sensu: comtaret.
Clavius in locum hujus corollarii alterum subdidit. Robert Simsor’z dicit:
a Hoc corollariumb manifeste ostendere librum quintum a geometriæ
» ignaris corruptum fuisse, et hoc corollarium nullo mode pendait: ex
i; propositionc 19. a): In hoc errat RobertySimson , et illunl’ sæpissimc
errare in mcis animadversionibus ostendam. I

u Gregàrii versioiintçlléectu est perdifiicilis, V I
rsuppressi tertiam vocem corollarii mixé". Loco proportionis : (à; 75 An qué;

73 m 057m 1a EB «a; TàZA, scripsi banc pr0portionem : à; 73 AB npàçvà m 051mç 7à AH.

7IrPàç loco gulden.1 P*s?1)0rli0nis i (il; :73 A? 717:5; "n; AE 037m; Ta TA 717:3; 75 Il ,h
scripsi banc proportionern z à; 73 in; 7’:pàç «ra EB oô’mç Ta Ar 74:8; 15 zappe harum

levium correctionum corollarium evasit inconcussum.
In meà editione, phrasis Üu’xen Aï (à; 73 A8 zpà; 75 EB 057w; 73 Aï 71138; 73 2A,

sed ostensum est ut A8 ad EB ira AI ad ZA ( 19. 5 ) , manifeste locum
habet harum duarum phrasium : wagon fi à; çà A]! r95; 73 rA 0370.); Ta En 7rpËç 18

ZA , ivdÀÀaE cipal. à; 73 AB "a; Ta EB 951-1.); «:8 m 7:98; 78 2A, ostensum autem est ut

AB ad FA ita EB ad 2A (19. 5); alterne igitur ut AB ad EB ita TA ad 2A (16. 5.).

O
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que le segment A53 ne peut tomber ni en dedans du segment AZA , ni en
dehors , ni partie en dedans et partie en dehors. Ces trois cas sont dé-
montrés dans le manuscrit 190 et dans l’édition de Paris.

Mais dans tous les autres manuscrits et dans toutes les autres éditions
grecques, on démontre seulement que le segment AEB ne peut point tomber
partie en dedans du segment rza et partie en dehors. Commandin donne
la démonstration des deux autres cas. Robert Simson retranche une
partie de la proposition 24, qu’il ajoute à la proposition 23.

Dans la proposition 26 du livre six, il y avait un passage tout à fait inin-
telligible ; la variante 3 en a fait disparaître l’obscurité.-

Grégori, en parlant du corollaire de la proposition 19 du livre cinq,
s’exprime ainsi : Corruptissimus est hic locus ; nec ope veterum exem-
plarium restitui potest : versionem ideo mutavimus , ut sensus cons-
taret. Clavius a remplacé ce corollaire par un autre de sa façon. Robert
Simson nous dit que ce corollaire prouve manifestement que le cinquième
livre a été corrompu par des ignares en géométrie , et que ce corollaire ne

dépend en aucune manière de la proposition 19. Robert Simson a tort ici
comme dans une foule d’autres occasions , ainsi que je le ferai voir dans
mes remarques.

La version de Grégori est inintelligible. l
J’ai fait disparaître le troisième mot du corollaire maze... A la place de

à; 75 A]! 711:8; 75 TA 037w; qui EB wpàç 73 2A, j’ai mis (si; 73 A3 7’f’àç 73 FA ’ü’mç Tà A5 m’a;

78 rz; et à la place de ai; 70’ AB qui; 73 AE 037w; 73 TA api; 75 Il, j’ai écrit ai; 73 AB.

"a; 1a en 051m; Ta A1- me; sa 2A. Par le moyen de ces légères corrections , le c0-

rollaire se trouve rétabli dans toute sa pureté.

Dans mon édition, la phrase araks» a; à; va AB «pas 75 en 037w: 72a ar npàç 15 24 ,

mais on a de’montre’ que AB est à en comme a est à la (19. 5) , tient évi-

demment lieu de macs» æ; à; 7è AB "a; a; ra 06m; 73 en «a; 78 2A , aimé du.
à; 78 A3 me 73 ne 037w; Ta rA vrpàç vrà 2A, mais on a de’montre’queaB est à ra

comme en est à 2A (19. 5); donc par permutation AB est à EB comme ra
està 2A (16. 5).
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Euclides hoc corollarium mutare potuisset in theorema , hoc mode :
Si magnitudines compositæ (*) sint proportionales , pr0portionales erunt

pCr converswnem.

A E BZ ASint magnitudines compositæ As, Ali, ra , rz, et sit A3 ad A! ita ra ad a;
dico per conVersionem ut AB ad en ita esse ra ad 2A.

Quoniam enim ut au ad me ita ra est ad rz, alterne îgitur ut A: ad ra ita
est AIE ad r2 (16. 5); ostensum autem est ut A8 ad ra ita esse en ad 2A (19. 5);
alterne igitur ut AB ad en ita est ra ad la, hoc est ut An ad AB-AE ita est r4
ad rA-rz (16. 5); quod est per conversionem. Quod erat demonstrandum.

In textu grœco manuscripti 190, nequaquam agitur de circulorum secto-
ribus in ultimâ sexti libri propositione. Manus aliena inter lineas et in
margine manuscripti exaravit omnia quæ ad sectores attirlent, et quæ’adsunt
in textu græco Omnium aliorum manuscriptorum et in editionibus Basiliæ
et Oxoniæ. Hoc addimentum , quad in meam edilionem admittere non de-
buissem , textui a Theone factum est. Sic loquitur Theon in suis in Alma-
gestum commentariis, p. 5o, l. 7, edit. Basiliæ, anno 1538 : « 37: ü et ivr’
in" XüKÂËV 7014:7; qui; dÀÂtiÀoUÇ titriy à; ai 7min: i6 5V flaflas: flûtera: in?) iv Tiî

infini 713;: noixei’m api; 76 n’a" 705 :1700 BEN»; » Quod autem in æqualibus

circulis sectores inter se sunt ut anguli in illis positi, ostensum fait
a nabis in editione Elementorum ad finem libri seæti.

H00 Thconis addimentum, quod in subsequentibus nullum habet usum,
Euclidis festinationi moram affert. In libris præsertim 10, 14, 15, necnon
in Datis bene maltas surperfluitates repcrias quarum nullam in textu manu-
scripto 190. 0b id præcipue Euclidem mirati sont quod ille ad propositum
directe tendit , numquam de via declinans sua demonstrandi causa quæ ad
progredicndum ncquaquam sunt necessaria. Sed hoc soli manuscripto 190
convenire pûtest 5 itaque non absurde conjecerim emcnda’tum Euclidis
T

0) Quatuor magnitndincs dicnntur compositæ , quando locanda est quædam fractio prima: , et
quarta quædam fractio tertiæ.
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Euclide aurait pu donner à ce corollaire la forme d’un théorème, en disant:

Si des grandeurs composées (*) sont proportionnelles, elles sont pro-
portionnelles par conversion.

A E nr z A ISoient les grandeurs composées A8 , au , ra, rz, et que AB soit à ne comme
TA est à r1; je dis que par conversion A3 est à en comme ra est à 2A.

Car, puisque A8 est à AE comme TA est à Tl, par permutation A3 est à ra
comme au est à r2 ( 16. 5) ; mais on a démontré que A8 est a 1A comme ne
est à 2A (19. 5); donc, par permutation , A8 est à E3 comme ra est à 2A, c’est-

à-dire que A3 est à AB-AE comme FA est à rA-rz (16. 5 5 ce qui est par con-
version. Ce qu’il fallait démontrer.

Dans le texte du manuscrit 190 , il n’est nullement question de secteurs
circulaires dans la dernière proposition du livre 6. Une main étrangère a
interligné et écrit en marge de ce manuscrit ce qui se trouve de relatil’aux-

secteurs circulaires dans le texte de tous les autres manuscrits, et dans les
éditions de Bâle et d’Oxford. Cette addition au texte , que je n’aurais pas

dû conserver , est de Théon. Voici ce qu’il dit lui-même dans ses com-
mentaires sur l’Almagèste, pag. 50, l. 7, édit. de Bâle, 1538 : a au a: ai in:
in" minou 10m7; qui; bahut tic-l? de ai 7071m iç’ air piazza-i «Naine: finît iv 7;? infini

1637 noixu’m qui; 15 7&1: 703 imbu Blâme. A) J, ai démontré dans mon édition

des Éléments, et à la fin du sixième Iine g que dans les cercles égaux

les secteurs sont entre aux comme les angles placés dans ces cercles.
Cette addition de Théon, qui n’est d’aucun usage dans la suite, ne sert

qu’à retarder la marche d’Euclide. On trouve dans les livres 10, I4, 15
surtout, ainsi que dans les Données , une foule de pareilles superfluités dont
aucune n’est admise dans le texte du manuscrit 190. Qn a toujours admiré
Euclide en ce qu’il marchait directement vers son but, sans jamais s’écarter
de son chemin, pour démontrer ce qui ne lui était pas nécessaire pour aller
en avant. Mais cela n’est vrai que pour le seul manuscrit 1900- c’est peur-

(’) Quatre grandeurs sont dites composées , lorsque la seconde est une fraction de la pre-
mière , et que la quatrième est une fraction de la fioisièmc. I
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textum in hoc manuscripto contineri, aliosque manuscriptos nihil aliud
esse quam editionis vulgatæ a Tlieone exemplaria. Non dimteor tamen
editione in Inca quasdam adesse superfluitatcs, quarum indiccm ad calcem
auimadvcrsionum subjicianl , hoc est, indicem instituam omnium quœ
licct sublata subchuentibus nullo modo obcsse possunt.

Corollarium propositionis 15 primi libri suppressi quamvis eûdem
manu in margine manuscripti 190 exaratum sit, quia hoc corollarium non
prao se fert siguum quod in hoc manuscripto monet in margine cxarata ad
textum pertiuere, ac insuper hoc corollarium tantum adest in textu unius
ex manuscriplis , quia tandem hoc corollarium in subsequentibus nullum
habet usum.

Definitio 5 sexti libri cadem manu in ima pagina exarata est eum signa
quod monel; eam ad textum pertinere; sed manifestum est erravisse trans-
criptorem. Eam suppressi, quia nullum in Euclidis Elementis usum habet.
Robert Simson sex paginas in-4° scripsit probandi causa illam a Geomctrite
ignaro in textum fuisse admissam.

Non plura dicam de lectionibus meae editionis variantibus; lectori se
ecrliorem facere licebit permulta evanuisse menda typographica, necnon
et plurimos’locos obscuros vel corruptos, vel detruneatos, præsertim in
libris 10, 14, 15 , et in Datis; Euclidisque textum permultis superfluita-
tibus me curante fuisse expurgatum.

Dixi Euclidis in omnes lingues conversa fuisse opéra et commentariis
illustrata; editioncs et versiones notabilissimæ Euclidis hac surit:

Campanus .primum in latinum ex arabico convertit Euclidem. Hæc
versio Venetiis anno 1482 édita, comprehendit quindecim libros Ele-
mentorum.

Zambertus , venetus, ex græco convertit in latinum quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Hæc versio edita fuit Parisiis anno 1516,
deinde Basiliœ anno 1537 et anno 1546. Euclidis Data adsunt tantum
in duabus posterioribus editionibus.



                                                                     

P B F A C E. xxvquoi il me sera permis de penser que ce manuscrit contient le texte pur d’Eu-
clide, et que les autres ne sont que des copies del’édition de Théon. J ’avouc

cependant qu’il existe quelques superfluités dans le manuscrit 190, et par
conséquent dans mon édition; j’en donnerai la liste à la suite de mes remar-

ques, c’est-à-dire, que je donnerai la liste de tout ce qui peut se supprimer

sans nuire à ce qui suit. *
J’ai supprimé le corollaire de la proposition ,15 du premier livre, quoi-

qu’il soit écrit de la même main dans la marge du manuscrit 190, parce que
ce corollaire n’est pas précédé du signe qui, dans ce manuscrit, sert toujours

à indiquer que ce qui est écrit. en marge doit faire partie du texte, parce
que ce corollaire ne se trouve que dans le texte d’un seul manuscrit, et
enfin , parce qu’il n’est d’aucun usage dans la suite.

ALa définition 5 du sixième livre est écrite de la même main au bas de la

page, et avec le signe qui indique qu’elle doit faire partie du texte; mais il
est hors de doute que c’est une faute du copiste. Je l’ai supprimée, parce
qu’elle n’est d’aucun ’usage dans les Éléments d’Euclide. Robert Simson

a écrit six pages in-4° pour prouver qu’elle a été introduite dans le texte
par un ignare en Géométrie.

Je n’en dirai pas davantage sur les variantes de mon édition; le lecteur pourra
s’assurer lui-même qu’elle a fait disparaître un très-grand nombre de fautes

typographiques , beaucoup de passages obscurs ou altérés, ou tronqués, sur-

tout dans les livres 10, 14, 15, et dans les Données , et que j’ai purgé le
texte d’Euclide d’un très-grand nombre de superfluités.

J’ai dit que les ’œuvres d’Euclide ont été traduites et commentées

dans toutes les langues ; voici quelles sont les éditions et les traductions

les plus remarquables. ’La première traduction latine que nous ayons d’Euclide est celle de
Campanus, qui parut àpVenise en 1482. Cette traduction , qui a été faite
d’après l’arabe, contient les quinze livres des Éléments.

Zamberti, vénitien, traduisit en latin, d’après le grec, les quinze livres
des Éléments et les Données d’Euclide. Cette traduction , qui parut à Paris

en 1516, reparutà Bâle en 1537, et ensuite en 1546. Les Données. d’Eu-
clide ne se trouvent que dans ces deux dernières éditions.

d
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Toxtus græcus quindecim librorum Elementorum Euclidis eum com-

mentario Theonis et Procli, primum editus fuit Basiliæ anno 1533, apud
Herwagem , celeberrimum typographum. Simon Grynæus textûs græci
fuit editor. Quindecim libri Elementorum editi fuerunt ex duobus manu-
scriptis qui Simoni Grynæo suppeditati fuerunt, alter Venetiisa Lazaro
Bayfio, alter Parisiis a J canne Bïlcllio.C0mmentarium Procli editum fuit ex

’manusçripto inemendato qui Oxoniâ Simoni Grynæo missus fuita J canne

Claymando,
Candalla edidit, anno 1566, versionem latinam quindecim librorum

Elementorum.
Commandinus unus optimorum geometrarum suæ ætatis, et apprime

versatus in linguâ græcà et latinà, convertit in latinum quindecim libros
Elementorum ex textu græco editionis basiliensis. Hæc versio , omnium
Euclidis versionum, textui græco erat maxime consentanea; illa cdita fait
Pisauri anno .1572, et deinde anno 1619.

Versio latina quindecim librorum Elementorum quam Clavius edidit
Bomæ , anno 1574 , est quam minime consentanea; Clavius sibi concessit.
facultatem c0mmutandi in permultis locis teXtum Euclidis; sed nonnullo
in pretio est commentarium quod suæ versioni adjunxit, quamvis nimio plus

sit diffusum. oTextus græcus Datorum Euclidis , eum versione latinà Hardiæi ,

editus primum fait anno 1625. -Henrion edidit, anno 1615 , versionem gallicam quindecim librorum
Elementorum et Datorum Euclidis. Hæc versio a textu Euclidis durer:
singulis momentis.

Le Mardele’ edidit , non multo post, alteram versionem gallicam quino
decim librorum Elementorum. Hæc versio in permultis locis difïert a textu
Euclidis.

Gregorius edidit ,Oxoniæ , anno 1703, græce et latine, quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Gregorius usus fait , in quindecim
libris Elementorum, versione latinâ Commandini, et in Datis, versione
latinà Hardiæi : quas duas versiones Gregorius ipse recognoverat.



                                                                     

P R F A C. E. xxvijLe texte grec des quinze livres des Éléments d’Euclide’ avec le com-

mentaire de Théon et de Proclus, parut pour la première fois à Bâle
en 1533 , chez Herwage, célèbre imprimeur. Simon Grynæus en fut l’édi-
teur. Les quinze livres des Éléments furent imprimés d’après deux manus-

crits grecs envoyés à Simon Grynæus; l’un de Venise, par Lazare Bayfius ,

et l’autre de Paris , par Jean Ruellius. Le commentaire de Proclus fut
imprimé , d’après un manuscrit très-défectueux envoyé d’Oxford à Simon

Grynæus , par Jean Claymandus.
Candalle publia,en 1566, une traduction latine des quinze livres des -

Éléments.

Commandin , un des plus grands géomètres de son temps , et homme
très-versé dans les langues, traduisit en latin les quinze livres des Éléments
d’après le texte grec de l’édition de Bâle. C’était, de toutes les traduc-

tions, la plus conforme au texte grec d’Euclide; elle parut à Pesaro en 1 57 2 ,

et ensuite en 1619. vLa traduction latine des quinze livres des Éléments que Clavius publia
à Rome, en 1574, n’est rien moins que fidèle; Clavius s’est permis de
faire de nombreux changements au texte d’Euclide; mais ou estime le com-
mentaire qui accompagne sa traduction , malgré sa très-grande prolixité.

Le texte grec des Données d’Euclide, accompagné d’une traduction latine

de Hardi, parut pour la première fois en 1625. p
Henrion publia, en 1615 , une traduction française des quinze livres des

Éléments, et des Données d’Euclide. Cette traduction diffère à chaque

instant du texte d’Euclide. ILe Mardelé publia , quelque temps après, une nouvelle traduction des
quinze livres des Éléments. Cette traduction diffère dans une foule d’en-
droits du texte d’Euclide.

Grégori publia à Oxford , en 1703, en grec et en latin, les quinze livres
des Éléments et les Données d’Euclide. Grégori fit usage , pour les quinze

livres des Éléments , de la traduction latine de Commandin, et pour les
Données , de celle de Hardi. Ces deux traductions avaient été revues par
Grégori lui-même.
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In hac editione, præter quindecim libros Elementorum , et Data, adsunt

plura opéra quæ procul dubio Euclidis non sunt; quod quidem Gregorius
ipse non diIÏitetur in suâ præfatione.

Robert Simson edidit, anno 1756, versionem latinam librorum 1 , 2, 3,
4 , 5, 6, 1 1 , 12 Elementorum.

Robert Simson , in pluribus locis, commutavit textum Euclidis.
Dixi in bibliothecà imperiali adesse manuscriptos græcos tres et viginti.

Eorum manuscriptorum secundum vetustatis ordinem’hic est index :

N° 190. Is manuscriptus prœ se l’ert omniajndicia manuscriptorum sub
finem noni sæculi exaratorum.Data proxime sequunlur librum 1 3. Liber x4
et liber 15 post Data collocati sunt; quod in nullo contigit allo manu-
scripto. In meâ editione eumdem ordinem sum secutus, ipsomet D. La-

grange suadente. - -. N° 1038. Is manuscriptus,- in quo déest initium Elementorum usquc ad
propositionem octavam secundi libri , incunte undecimo sæculo cxaratus
videtur. Is manuscriptus, in quo deprehenduntur reliqua Elementa et
Data,’llomà Parisios fun 111155118 a comite de Peluse.

N° 21.66. Is manuscriptus , in quo deprehenduntur tredecim libri
Elementorum, duodemmo sæculo cxaratus Videtur.

N° 2344. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, sœculo duodecnmo cxaratus videtur. ,
- N° 2345. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, sæculo decrmo tertio cxaratus videtur. -

Omnes ii manuscripti sunt membranacei 5 subsequentes sunl carracei.

A N° 2375. Is manuscriptus, in quo deprehenditur Euclidis Geometria
eum SChOlllS , sæculo decimo quarto cxaratus videtur.

N° 2343. Is manuscriptus , in quo déest initium usque ad propositionem
23 primi libri, et in quo deprehenduntur quindecim libri Elementorum ,
et Data, sæculo decimo quarto cxaratus v1detur.

N° 2762. Is codex , in quo tantum deprehenduntur octo priores libri
Elementorum , sub filleul sæcull Idecimi qumti cxaratus videtur.

N° 2346. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priores
libri Elementorum , sæculo decrmo quinto cxaratus videtur.



                                                                     

p P R E F A C E. and;t Dans cette édition , outre les quinze livres des Éléments, et les Dtmnées,

on trouve plusieurs autres traités qui bien évidemment ne sont pas d’Eu-

clide ; Grégori lui-même en convient dans sa préface. .
V Robert Simson publia , en 1756 , .la traduction latine des livres 1 , 2,

3 , 4, 5,6, 1 1, 12 des Éléments d’Euclide. C’est la traduction de Com-

mandin, revue par Robert Simson.
Robert Simson a fait de nombreux changements au texte d’Euclide.
J’ai dit que la bibliothèque impériale renferme vingt-trois manuscrits

grecs. En voici la liste par ordre d’ancienneté : ’
N° 190. Ce manuscrit porte tous les caractères des manuscrits de la

fin du neuvième siècle. Les Données sont placées immédiatement après le
treizième livre des Éléments. Le i4G et le 15e livre viènent ensuite; ce
qui n’existe dans aucun autre manuscrit de la bibliothèque impériale.
J’ai suivi le même ordre dans mon édition , d’après le conseil de

M. Lagrange. p .N° i038. Ce manuscrit, qui ne commence qu’à la proposition 8 du second
livre , parait être du commencement du Onzième siècle. Il contient le reste
des Éléments,et les Données; il appartenait à la bibliothèque du Vatican;vet il
fut envoyé de Rome à Paris , avec le manuscrit 190, par le comte de Peluse.

N° 2466. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Éléments , paraît être du douZième Siècle. v

N3 2344. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres
des Éléments, parait être du douz1ème SlèCle. n

N3 2345. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres
des Éléments, parait être du treiZième Siècle.

Tous ces manuscrits sont en parchemin; les suivants sont en papier.

N° 2373. Ce manuscrit, qui contient la Géométrie d’Euclide avec des
scholies, paraît être du quatorZIème Siècle.

N° 2342. Ce manuscrit, qui ne commence qu’à la pr0position 23 du
premier livre , et qui contient le reste des Éléments , et les Données,
parait être du quatorZième Siècle.

N: 2762. Ce manuscrit, qui ne contient que les huit premiers livres
des Éléments, parait être de la fin du quinzième siècle.

N° 2346. Ce manuscrit, ni contient les treize premiers livres des Élé-
mcnts , parait être du quinzième siècle.



                                                                     

m. ’ LPBÆFATIO.
N0 2481. Is codex, in que tantum deprehenduntur decem priores libri

Elementerum , sæculo dec1mo quinto cxaratus Videtur.
N° 2531. Is codex, in que tantum deprehenduntur tredecim priores

libri Elementerum, sæculo decmio quuito cxaratus videtur.
N° 2343. Is codex, in que deprehenduntur quindecim libri Elemento«

rum , sæculo deCimo sexte cxaratus vzdetur.
N° 2547. ls codex, in que tantum deprehenduntur tredecim priores

libri Elementorum, et Data, incante sæculo décime sexte cxaratus videtur.
N° 2448. Is codex, in que Data deprehenduntur, sæculo décime quarto

cxaratus Videtu r.
No 2255 2. Is codex, in que Data dcprciienduutur, a I. Rami fuit cxaratus

aune i488.
N° 2363. Is codex , in que Data deprehenduntur , sæculo decimo

quintcî’cxaratus Videtur.

N. 2349. Is codex, in que Data deprehenduntur, sæculo décime sexte
cxaratus videtur.

N° 235e. Is codex, in que Data deprehenduntur, sæculo decimo sexte
cxaratus videtur.

N° 1981. Is codex, in que Data deprehenduntur, sæculo décime sexte

cxaratus videtur. . . v
N° 2467. Is codex, in quo Data deprehenduntur, sæculo décime sexte

cxaratus videtur. ’N° 2472. Is codex , in que Data dâprehenduntur, sæculo décima sexte
cxaratus videtur; sub finem nonnulla eSiderantur.

N° 3366. Is codex, in que Data deprehenduntur, sæculo décime sexte
eXaratus Videtur.

N° 2348. Is codex comprehendit Euclidis Data, collata eum quinque
antiqmssimis manuscriptis bibliothecæ vaticanæ, aJosepho Aurià, néa-
politano, celebri geometrà sæculi decrmi sexti dcccdentis. L

Anne 18:4 currente editurus suin versionem gallican: Diopliantî opernm. Lectiones
variantes manuscriptorum bibliotliecæ imperialis eum editione 1670 , meam versionem sub-
sequentur. Imprimis usas sum manuscripto 2380 græco etlatino, cujus initio legcre est:
Diophanti Alexanrlrùzi arithmeticorum libri sex, ajusdem de numeris pob’gonz’s libellas,
Josepha Aurid interpréta ; eum antiquissimis waticanis codicibus tribu: græcis manu-
scriptis di’ligentissime collati operd et studio Josephi Juriæ.

Mea versio conicorumApollonii edetur auna 1815 currente.



                                                                     

PRÉFACE. xxxjN° 2481. Ce manuscrit, qui contient les dix premiers livres des Élé-
ments, paraît être du quinZième Siècle.

I N°2531. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Éléments , paraît être du quinzième Siècle.

N° 2343. Ce manuscrit, qui contient les quinze livres des Éléments,
parait être du seizième Siècle.

N° 2547. Ce manuscrit , qui contient les treize premiers livres des Élé-
méats, et les Données, parait être du commencement du seizième siècle.

N° 2448. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait être du qua.
terZième Siècle.

. N) 2352. Ce manuscrit, qui contient les Données, fut écrit par J. Rossi
en 1488.

N° 2363. Ce manuscrit, qui contient les Données , parait être du quin-

zième siècle. ’ ’ tN° 2349. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du
seizième Siècle.

N° 2350. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait être du sci-
zième Siècle.

N° 198i. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du
seizième Siècle.

N° 2467. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du sei-
zième Siècle.

N° 2472. Ce manuscrit, qui contient les Données d’Enclide, parait être
du quatorzième Siècle; il manque quelque chose à la fin.

N° 3366. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du sei-
2ième Siècle.

N° 2348. Ce manuscrit contient les Données d’Euelide comparées avec
les Cinq plus ancrens manuscrits de la bibliothèque du Vatican, par Joseph
Anna de Naples, célèbre géomètre de la tin du seizième siècle.

Je publierai dans le courant de l’année 1814 une traduction française des œuvres de
Diopliantc. Les variantes des manuscrits de la bibliothèque impériale , avec l’édition de
1670 , seront placées à la suite de ma traduction. J’ai fait principalement usage du manu-
scrit 2380 grec et latin. On lit en tête de ce manuscrit : Dinplzantizllexandrini arithmo-
[Forum librisex, (inule!!! de numeris polygonis libellas, Jaseplio Àurùi interpreœ ,- eum.
antfquirsinu’s araucarias codicibus tribus græcis manuscnptfs di’ligcntisn’me colluti opcrd et
studio Joscplzi durite.

Ma traduction des coniques d’Apollonius paraîtra dans le courant de l’année 1 815.



                                                                     



                                                                     

.INSTITUT DE FiiANCE.

Rapport de MM. DELAnnnz et Paonr, sur une édition grecque, latine et,
française des quinze livres des Éléments et du livre des Données d’Euclide ,

par M. Peyrard. . iLa classe avait déjà, sur le rapport-de MM. Lagrange , Legendre et Delambre , donné son
approbation à une traduction complète des OEuvres nous restent d’Euclide 5 M. Peyrard ,
auteur de ce travail , avait comparé tous les manuscrits grecs sont à la bibliothèque impériale,
au nombre de vingt-trois. Il était résulté de cette comparaison qu’aucun de ces manuscrits n’est

entièrement conforme à l’édition d’Oxford ; que cette édition, qui passe pour la meilleure , et
qui est sans contredit la plus belle , n’est pourtant, quant au texte grec , qu’une copie de l’édition

de Bâle , dont elle a reproduit jusqu’aux fautes les plus palpables; que la plupart de ces ma-
nuscrits offrent des variantes qui remplissent quelques lacunes , ou éclaircissent quelques passages
de ces deux éditions principales ; qu’en général cependant tous ces manuscrits diffèrent peu les

uns des autres, et diflèreut beaucoup d’un manuscrit portant le n° 190, provient de la.
bibliothèque du Vatican , d’où il fut envoyé en France par M. Monge.

Ce manuscrit porte tous les caractères qui peuvent en attester l’ancienneté, tous les autres
paraissent plus modernes; M. Peyrard le croit de la fin du neuvième siècle. Mais cette date
n’est pas son principal mérite; le texte y paraît plus pur , plus clair , moins pfolixe , et par-là
même plus intelligible. C’est à ce manuscrit que M. Peyrard s’est principalement attaché , il
en avait porté toutes les variantes aux marges d’un exemplaire de l’édition d’Oxford ; cet
exemplaire et le manuscrit qui avait ’servi à le corriger , furent remis aux commissaires nommés

par la classe; ils vérifièrent les notes marginales de M. Peyrard; ils y remarquèrent des addi-
tions nécessaires , d’autres simplement utiles , des suppressions n’étaient pas moins avanta-
geuses , d’autres changements sur lesquels les avis pouvaient être partagés, quelques-uns même

qui ne semblaient pas devoir être adoptés , et leur conclusion fut que la classe pouvait donner
son approbation au travail de M. Peyrard; que s’il n’était pas permis d’espérer une édition du

texte grec purgé de toutes les fautes que les manuscrits pouvaient corriger, et enrichi de toutes
les additions qu’ils pouvaient fournir, édition ne pouvait manquer d’être dispendieuse et
qui demanderait beaucoup de temps , il était au moins .à souhaiter que M. Peyrard ajoutât à sa
traduction la liste des variantes qu’il aurait adoptées ou simplement recueillies , afin que les
géomètres pussent corriger les éditions anciennes en attendant l’édition plus correcte qui pourrait

faire oublier toutes les précédentes.

Ces conclusions adoptées par la classe inspirèrent un nouveau courage à M. Peyrard ; il
entreprit l’édition grecque , latine et française , dont nous avons à rendre compte; elle aura deux
volumes in-4° ; le premier est achevé. Sur la demande de l’auteur , S. E. le Ministre de l’in-
térieur , par sa lettre du 20 novembre i815 , invite la classe à examiner si l’ouvrage est aussi
exact que l’auteur a desire’ le faire , si les leçons choisies sont en efl’et celles qui méritaient
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d’étre adoptées de préférence , enflt si le livre remplit bien toutes les conditions qui pouvaient

(ne exigées. ,
La classe d’histoire et de littérature ancienne a été en même temps invitée à considérer la

traductionvsous le rapport du style et de. l’exécution; S. E. prie les deux classes de vouloir
bien , soit en particulier, soit en se réunissait , examiner le volume sans ces divers rapports.

Deux commissions ont été nommées 5 les deux rapporteurs choisis par elles ont en plusieurs
conférences ; ils se sont trouvés du même avis , et chacun d’eux s’attacheraplus particulièrement

aux objets qui sont de sa compétence , en observant la ligne de démarcation tracée par S. E. le
Ministre de l’intérieur.

L’ouvrage est précédé d’une préface , où l’éditeur rend compte des recherches qu’il a faites ,

des secours qu’il s’est procurés , du système qu’il a suivi; cette préface est en deux langues , nous

n’en examinerons ici que les idées.

Ce qu’on sait sur la personne d’Euclide se réduit à bien peu de chose, mais son ouvrage jouit de

la plus grande réputation. On convient assez généralement qu’Euclide n’a fait que rassembler et

mettre en ordre les théorèmes trouvés par les géomètres qui étaient venus avant lui; peut-être
a-t-il augmenté le nombre de ces théorèmes , il se peut qu’il en ait perfectionné les démons-
trations ; cependant quelques auteurs attribuent ces démonstrations à Théon , l’un des plus anciens

et plus célèbres commentateurs des ËlémentsÂProclus , qui nous a laissé quatre livres de com-

mentaires sur le premier livre d’Euclide , dans une longue liste de tous les grecs qui se sont
distingués dans les mathématiques , en cite quatre avaient composé des éléments avant Euclide.

Le premier est Hippocrate de Chios , célèbre encore aujourd’hui par ses Lunules ; le second est
Léon , dont l’ouvrage était. plus plein, plus utile que celui de son prédécesseur; le troisième est

Theudius de Magnésie , que Proclus loue pour l’ordre qu’il a mis dans la rédaction ; après Léon

vient Hermotime de Colophon , qui , perfectionnant les découvertes d’Eudoxe et de Thzetète ,
mit. aussi beaucoup du sien dans les éléments; peu de temps après vint Euclide , qui, suivant
le témoignage de Proclus , rassembla les éléments , mit en ordre beaucoup de choses trouvées
par Eudoxe , perfectionna ce qui avait été commencé par Thætète, et démontra plus nigau-
reusement ce qui n’avait encore été que trop mollement démantre’ avant lui. Euclide vivait sous

le premier des Ptolémées , car Archimède le cite dans son premier livre; il avait fait beaucoup
d’autres ouvrages remarquables par leur admirable exactitude et pleins de théories savantes.
Proclus cite particulièrement son optique , sa catoptrique , ses éléments de musique , et enfin , son
livre des diærèses , dilution"; mais ce qu’il admire surtout c’est le livre des éléments, tant pour

l’ordre que pour le choix des théorèmes et des problèmes , qui méritent véritablement le nom
d’élémentaires : il est à remarquer que Proclus ne dit rien des données , et qu’il n’a pas nommé

Théon. ICc passage que nous traduisons fidèlement , et dont Grégori dans sa préface avait seulement
extrait quelques lignes , semble décisif; aussi l’idée de ceux qui voulaient dépouiller presque en-

tièrement Euclide en faveur de Théon , a-t-elle été vivement combattue par Butéou et Savilius ;

Robert Simson en se rangeant à leur avis , le modifie d’une manière qui le rend encore plus
favorable à Euclide. Par une espèce de superstition , excusable dans un traducteur, il a l’air de
poser comme un axiôme qu’il est impossible qu’Euclide se soit jamais trompé , ou qu’il ait eu la

moindre distraction. Ainsi quand il est obligé de reconnaître qu’une définition n’est pas assez
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juste , qu’une démonstration est incomplète ou peu rigoureuse, il en rejets assez durement la
faute sur Théon ou quelque autre commentateur, qu’il accuse nettement d’ineptie ou au moins
d’ ignorance en mathématiques. Le nouveau traducteur , sans s’éloigner beaucoup de cette manière

de voir de Simson, est au moins plus modéré dans les termes; et pour rejetter plusieurs choses
qui véritablement paraissent peu dignes d’Euclide, il a , ce qui manquait à Simson , l’autorité d’un

’bon manuscrit , dans lequel-les passages dignes de censure se trouvent omis ou corrigés.
Cette prévention en faveur de son auteur, et la supériorité du manuscrit du Vatican sur tous

les autres , ont fait penser à M. Peyrard , que ce manuscrit pourrait bien être le véritable texte
d’Euclide, tandis que tous les autres, et en particulier ceux qui ont servi à l’édition de Bâle ou
d’OXford , seraient les éditions données par Théon , ou par les commentateurs venus après lui.....

En avouant que nous n’avons aucun argument bien péremptoire pour rejeter la conjecture de
M. Peyrard , nous dirons pourtant qu’elle ne nous parait pas sufisamment établie .......

Nous n’attribuerons donc pas à Théon toutes les difl’érences qui se trouvent entre les manuscrits

plus modernes et le manuscrit du Vatican; nous ne dirons pas que ce manuscrit soit le texte
véritable d’Euclide , caralors il faudrait attribuer à Euclide les mauvaises leçons que M. Peyrard

a justement rejetées de son édition pour suivre ou les autres manuscrits ou les éditions de
Bâle et d’Oxford. Nous ne dirons pas même que Théon soit décidément l’auteur de la définition

condamnée par Simson; il est vrai que Théon la développe et l’explique dans son commentaire
sur l’Almageste ; mais il Ala rapporte sens pour cela s’en-déclarer l’auteur, au lieu que dans un

autre endroit iltdonne formellement comme de lui le théorème concernant les secteurs, qu’il dit
avoir démonté dans son explication d’Euclide , car c’est ainsi quexpour éviter l’équivoque nous

traduisons le mot indics: , qu’on traduit communément par le mot édition.
Nous n’accuserons point Théon d’avoir supprimé des démonstrations rigoureuses , pour en

lubstiùser d’autres qui ne prouvent rien ou qui sont inintelligibles. Nous admettrons aisément
que Théon a pu commettre quelques fautes par inattention, mais non qu’il ait été assez ignorant
pour une sentirni le mérite d’une bonne démonstration, ni les défauts de celles qu’il mettait à

la place. Au reste , ce reproche que nous avons l’air d’adresser à M. Peyrard , va bien plus
justement à Simson , dont la préface toute entière roule sur cette idée ; et d’ailleurs nous sommes
loin de donner troptd’importance à’l’opiuion d’un commentateur sur la source des erreurs avouées

qu’il s’agit de rectifier. Que ces erreurs viènent d’Euclide lui-même ou de l’un de ses commen-

tateurs , ou, ce souvent est plus probable , qu’elles vièncut des c0pistes,- rien n’est plus
indifférent; pourvu que le nouvel éditeur les corrige bien , il aura rempli sa tâche; et s’il peut
prouver que ses corrections sont appuyées du témoignage d’un ancien manuscrit , on n’a rien de

plus à lui demander. ICe qui distingue les Éléments d’Euclide , ce sont moins les théorèmes eux-mêmes , ou l’ordre

dans lequel il les a fait dériver les uns des autres , que la manière dont il les a démontrés..."
Le mérite principal est dans la marche rigoureuse qu’il a suivie dans toutes ses démonstrations ;

on pourrait dire cependant que cette méthode même a trouvé plus de prôneurs que d’imi-

tateurs....... ° I -Mais sans nous déclarer exclusivement les admirateurs d’une manière passée de mode , nous

dirons que cette manière a des avantages précieux , en même temps qu’elle a des inconvénients
graves 5 qu’elle forme un langage aujourd’hui peu connu et qui mérite de l’être d’avantage 5-qu’en
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’la vôyant appliquée par Euclide à des théorèmes assez simples , on pourra devenir en état de

suivre plus facilement les démonstrations plus longues et plus obscures d’Apollonius ,et d’Ar-
’chimède; que cette étude sera du.moins un exercice utile pour s’habituer à la rigueur des dé-

imonstrations dont on n’est que trop disposé à se relâcher. On ne. serait écouté de personne
aujourd’hui si l’on proposait de commencer l’étude des mathématiques dans Euclide ; mais on

dira une chose vraie en. assurant que tout géomètre fera très-bien de lire une fois en sa. vie
Euclide en entier, pour avoir une idée nette de ce genre de démonstrations , et se mettre en état
de l’employer dans l’occasion. v .1Ces réflexions prouvent l’utilité de l’entreprise formée par M.,Peyrard. Aujourd’hui que l’étude

du grec commence à refleurir dans l’Université royale, il est à croire que peu de géomètres
désormais se refuseront la satisfaction de lire Euclide, Archimède, Apollonius, Diophante dans leur
langue. Il ne faut pas avoir fait une longue étude du grec pour entendre ces auteurs, qui ne sont
pas plus difllcilcs que les fables d’Ësope , et bien moins, certainement, que les dialogues de Lucien ,
ou les vies de Plutarque , qu’on met entre les mains des enfants. Euclide surtout est d’une grande
simplicité , ses phrases sont courtes , elles offrent peu d’inversions , on n’y voit pas nne,réflexion,

pas un raisonnement grammaticalement compliqué 5 les mêmes expressions reparaissent à chaque
instant; le vocabulaire n’est que trop borné , et les termes techniques que l’on y rencontre ne

paraissent jamais sans avoir été. préalablement définis. A . V, U i
L’intelligence du texte grec sera rendue plus facile encore par le système queM. Peyrarda suivi

dans sa traduction latine. Partout il lui a donné la’même fidélité qu’aux traductions interlinéaires

des ouvrages qui servent à la première instruction. Les termes correspondants se suivent dans
le même ordre dans les deux langues. Il n’est pas jusqu’aux articles qui manquent au latin,*que
le traducteur n’ait tenté de reproduire, par l’emploi continuel du pronom ipse , ipsius , etc. , pour
marquer les cas obliques des lignes , des angles , des figures , désignés en grec par des lettres indé-
clinables. Ces mots subsidiaires dont la répétition continuelle a quelque chose de fatigant, auraient
pu être évités , sans doute , en les remplaçant parfois perdes mots recta: , anguli , area: , on tels
autres qui n’auraient guères été plus longs; mais M. Peyrard est Suffisamment excusé par l’exemple

des traducteurs qui l’ont précédé, et même par celui des géomètres modernes qui ont écrit en

latin. D’ailleurs , la traduction latine est moins destinée à être lue de suite, qu’à faciliter l’in-

telligence du texte grec; et ceux qui y trouveraient trop de difficulté pourront se borner a la
traduction française est au bas de chaque page; outre le secours qu’il trouvait dans uns arti-
cles indéfinis , l’auteur n’a pas fait scrupule d’y introduire- ces mots ligne , angle , etc. , que nous

regretions tout-à-l’heure de ne pas trouver dans le latin. Cette licence est la seule qu’il ait prise;
à cela près , le français est presque aussi littéral que le latin; on serait tenté quelquefois d’en faire

un reproche au traducteur; mais la phrase d’Enclide est si simple , qu’il n’y a guères deux
manières de la traduire , à moins de prendre des libertés , sans avantages bien réels , chan-
geraient tonka-fait le style de la démonstration.

Il nous reste à parler des variantes qui assurent à la nouvelle édition du texte une supériorité
marquée sur les éditions précédentes , lesquelles d’ailleurs commencent à devenir un peu.rares.

. La première de ces variantes est celle qui place parmi les demandes trois propositions, que
les éditions précédentes avaient rangées parmi les notions communes. Tous des auteurs qui ont
depuis reproduit ces propositions se sont crus obligés de les démontrer; Euclide qui s’en est

t
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dispensé , n’a pu cependant les regarder comme des vérités évidentes : mais seulement comme des

principes qu’on pouvait lui accorder et lui étaient indispensables pour établir sa doctrine. Il
faut convenir pourtant que ces trois demandes sont d’un genre tout différent des trois. précé-
dentes. En cflet , il faudrait être d’un esprit bien dificile pour nier à Euclide la possibilité de
mener une droite d’un point donné à un point donné , de prolonger une droite donnée, ou de
décrire un cercle d’un centre et d’un rayon donnés. Mais on pourrait lui demander la preuve que

tous les angles droits sont égaux , que deux ligues droites ne peuvent renfermer un espace , et
surtout que deux droites se couperont nécessairement si on les prolonge suffisamment du côté
où elles forment sur une autre droite deux angles dont la somme est moindre que celle de deux

angles droits. y h aL’édition de Paris est conforme à tous les manuscrits de la Bibliothèque royale , si ce n’est

que le n° 2545 place parmi les notions communes la troisième des propositions dont nous venons
de parler, et que les n" 2546 et 2481 la placent tout à la fois , et parmi les demandes et parmi les
notions communes. L’édition de Paris est encore conforme à l’édition arabe , à la traduction latine

de Campan , faite d’après l’arabe , et à la traduction latine de Zamberti , faite d’après le texte grec ,

avant l’édition de Bâle ; Proclus , a démontré d’une manière très-simple que tous les angles

droits sont égaux , place parmi les demandes, les deux premières propositions , et la troisième parmi
les notions communes ; Boèce , qui a supprimé la troisième , place aussi les deux autres parmi les
demandes. Tout porte donc à croire que Simon Grynœus , qui est l’auteur de l’édition de Bâle ,

jugeant ces trois’propositions déplacées , changea les accusatifs en nominatifs , les infinitifs en
indicatifs , pour reposer ces propositions à une place qu’il jugeait plus convenable. Quoi qu’il
en soit, nous croyons M. Peyrard plus qu’autorise’ à la leçon qu’il a adoptée de préférence.

La proposition 7 du premier livre a plusieurs cas g un seul cependant est énoncé et démontré
dans tous les manuscrits. Clavius a senti la nécessité de nouveaux développements, il y consacre
cinq figures et donne cinq démonstrations , qu’il pouvait réduire à trois; Simson donne double
démonstration et double figure , et la seconde est prise dans Clavius. M. Peyrard qui ne voyait
dans les manuscrits qu’une seule figure et qu’une seule démonstration , pouvait dire tout simple-
ment qu’Euclide avait ou un moment de distraction; il pouvait compléter la démonstration dans

une note. Il a voulu sauver Euclide de tout reproche; en empruntant comme Simson , une figure
à Clavius , et prolongeant deux lignes dans la figure d’Euclide , il a fait que la démonstration
d’Euclide s’applique à la fois aux deux figures et aux deux cas qui renferment tous les autres.
Ainsi la démonstration s’est trouvée complète sans j changer un seul mot, dit M: Peyrard ,
et cela est vrai; mais dans la préparation il a été obligé d’ajouter une ligne qu’il a enfermée

entre deux crochets , parce qu’elle ne ne se trouve dans aucun manuscrit; il serait assez difficile
d’imaginer comment les copistes auraient non-seulement omis une figure toute entière , mais
encore les deux prolongements de la première figure , et enfin la ligne du texte qui explique ces
prolongements; ce n’est donc pas ici une variante que M. Peyrard porte dans le texte , c’est
une véritable correction faite à un passage incomplet, mais du moins il l’a faite dans les moindres
termes , et c’est par dévouement à son auteur qu’il se borne au mérite d’avoir retrouvé la véri-

table leçon. ALa proposition 24 du livre HI , a trois cas ; les éditions grecques n’en démontrent qu’un seul ,

Commandiil dans sa traduction démontre les deux autres: Clavius développe la proposition , il y
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emploie cinq figures ; Simson retranche une partie de la proposition qu’il reporte à la précédente;

à l’aide de son manuscrit M. Peyrard remplit la lacune.
Dans la proposition 26 , la variante (3) éclarcit la démonstration , elle est donc utile; M. Peyrard

a bien fait de l’introduire dans le texte. Tous les traducteurs en avaient senti la nécessité, le ma-

nuscrit a légitimé leurs conjectures. ’
Le corollaire de la proposition 19 du livre V a paru si corrompu , que Gregori s’est cru obligé

de le changer pour y donner un sens raisonnable. Clavius lui en avait donné l’exemple. Robert
Simson , avec son aménité ordinaire, dit que tout ce livre V a été corrompu par des ignares en
géométrie......

Le manuscrit est absolument semblable à l’édition d’Oxford , c’est par des changements assez

légers que M. Peyrard a rendu ce corollaire intelligible ; mais ces changements nécessaires ne sont
autorisés par aucun manuscrit ; il lui donne ensuite la forme d’un théorème, et le démontre’directe-

ment d’une manière assez courte dans sa préface. l ’
Dans la dernière proposition du livre V1 , ce qui regarde les secteurs circulaires paraît une

addition de Théon , qui en réclame formellement la démonstration à la page 5o de son com-
mentaire sur Ptolémée. Cet article ne se trouve pas dans le manuscrit du’Vatican, et M. Peyrard
se reproche de ne l’avoir pas retranché de son édition , par la raison qu’il n’est d’aucun usage

dans tout ce qui suit ; mais puisque ce théorème est vrai , nous croyons le scrupule exagéré. Pour
qu’un théorème soit admis dans un livre d’éléments , il n’est pas bien nécesspire qu’il serve à

démontrer un théorème subséquent...... Cet article des secteurs a cependant trouvé grâce aux

yeux de Simson , qui en ignoraitprobablement le véritable auteur, ou qui n’a pas vu dans le
passage de Théon une preuve bien sûre qu’Euclide n’eût pas donné lui-même ce théorème.

Le traducteur continue de donner les raisons pour lesquelles il a rejeté du texte plusieurs
variantes qu’il discute. Ces raisons sont assez plausibles , mais quand on ne les admettrait pas ,’
comme les leçons rejetées se retrouvent à la fin du volume, personne n’aurait à se plaindre;
on sait qu’en pareille matière les éditeurs les plus estimables sontrarement du même avis.

Après avoir examiné la préface , nous aurions à passer en revue les variantes que l’auteur, soit

en les admettant, soit en les rejetant, n’a pas jugées assez importantes pour leur consacrer un
article particulier ; mais cet examen serait beaucoup trop long, nous nous bornerons à celles qui
pourront nous fournir quelque remarque; nous laisserons toutes celles qui nous ont paru ou
indifférentes ou bien placées , soit qu’elles se trouvent dans le texte ou qu’elles soient à la fin du

volume.
Dans la définition l5 du livre I" , l’éditeur, d’après plusieurs manuscrits , a reçu dans le texte

les mots 10’: Tir rît: xénon flflÇth’ltr , qui nous paraissent un double emploi, une glose fort
inutile des mots nô: îr qui se. trouvent deux lignes plus haut.

L’éditeur a marqué par des titres les difi’érentes parties dont se compose la première propo-

sition. Ces dénominations qui nous ont été conservées par Proclus , et qui sont exposition , déter-

mination , construction , démonstration et conclusion , paraissent une pédanterie de commen-
tateur , et le nouvel éditeur a bien fait de ne les employer qu’une seule fois pour exemple.

Il a rejeté parmi les variantes le corollaire de la proposition XV, qui dit que la somme des angles
autour d’un même point est toujours égale à quatre angles droits. Sa raison est qu’il manque
dans la plupart des manuscrits , et que dans les autres il est écrit d’une main étrangère. Il nous
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semble qu’on aurait pu le conserver, à l’exemple de Simson. S’il n’est pas d’Euclide, s’il est im-

plicitement renfermé dans ce précède, il a le mérite d’être court , et de contenir une re-
marque qui aurait pu échapper à quelques lecteurs. Il aurait pu , sans inconvénient, consoner
quatre mots qu’il a retranchés de la proposition XX ; à la vérité, ils n’étaient pas bien nécessaires ,

mais ils paraissent dans la manière d’Euclidc. Dan; la proposition XXII , au contraire , il a rétabli

dans le manuscrit deux lignes qui ne gâtent rien, mais dont on pouvait se passer.
Dans la proposition XXVI , l’addition faite (15) était nécessaire, quoique dans le manuscrit

elle fût écrite en marge et d’une autre main; elle se trouvait déjà dans l’édition d’Oxford.

Dans la proposition XXVII , la leçon du manuscrit est plus concise et suflisante; celle d’Oxford
est plus développée et plus dans la manière d’Euelide. On peut en dire autant de la proposition
XXVIlI. La leçon nouvelle de la proposition XXIX a le mérite de la brièveté.

A la proposition XXXI, l’éditeur s’est écarté de son manuscrit pour se conformer à l’édition

d’Oxford ; il a cru parfaitement inutiles les mots qu’il supprimait : il y a dans tous ces choix un
peu d’arbitraire, et nul inconvénient. Ainsi à la proposition XXXIV, le mot zani» ajouté à
rdpmne’ypaplsn n’était nullement nécessaire; mais en le rétablissant, on a rendu l’énoncé plus

conformera celui de la proposition. A la proposition XXXVII, le retranchement autorisé par le
manuscrit n’a aucun inconvénient : on fait toujours bien quand on retranche des mots inutiles; la
démonstration y gagne toujours , car celles des Grecs sont toujours un peu longues.

A la faineuse proposition XLVII (le’carré de l’hypoténuse) , on trouve une faute qui ne peut

échapper au lecteur, et dont nous n’aurions pas fait mention, si elle ne se trouvait dans les trois

langues : c’est un AA au lieu de 3A. a
Dans le livre Il , proposition V111, on serait tenté de regarder comme inutiles les quatre lignes,

introduites d’après le manuscrit; mais dans la proposition 1X , on a très-bien fait d’introduire ces

mots et elle: sont égales, qu’on était obligé de sous-entendre. La variante (12) de la même
proposition est préférable a la leçon d’Oxford , pourtant revient à peu près au même; car
si les carrés sont égaux, les racines ou les côtés le sont nécessairement.

Le manuscrit avait, dans la proposition X, une faute évidente, n’était ni dans l’édition
d’Oxford , ni dans celle de me. l

Dans le livre Il], définition a, l’éditeur a bien fait d’ajouter, d’après le manuscrit, les mots

Sari maling- par); mais il a oublié de les traduire en français. ’
Dans la proposition V111, liéditeur a bien fait de suivre l’édition d’Oxford plutôt que le

manuscrit; la longue variante n’offre rien de bien intéressant. ’
Dans la proposition X111 on a ajouté , d’après le manuscrit , deux mots qui étaient si nécessaires,

que Gregori les avait traduits; quoiqu’ils ne fussent pas dans le texte.

Dans la proposition XXIV, le manuscrit et l’édition nouvelle présentent un sens moins
incomplet : il y manque pourtant encore quelque chose , mais le sens ne peut être douteux.

La variante (6) de la proposition XXXVII , est certainement une amélioration.
Livre 1V , au. corrollaire de la proposition V, la correction tirée du manuscrit est bonne ; la

leçon d’Oxford était défectueuse; cependant le sens était visible.

Livre V , proposition 1V , l’éditeur a rétabli d’après le manuscrit deux mots manquaient , .

et que Simson avait jugés indispensables. 1l y a ensuite , dans le manuscrit, trois lignes que
l’éditeur a bien fait de ne point admettre dans son texte.
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Proposition V, la variante (l) était nécessaire. i
Proposition Vll , l’éditeur n’a point inséré dans le texte un corollaire qui contient une propo-

sition vraie , utile , et qui manque à ce livre , mais qui ne peut se conclure de la proposition pré-i
cédente: il ne se trouve dans aucun manuscrit, si ce n’est celui du Vatican. Simson a donné
à part cette proposition, qu’il a marquée de la lettre B. Dans la manière moderne de traiter les
proportions, ce théorème est évident; il sullira d’en trouver l’énoncé parmi les variantes; mais

il pouvait figurer dans le texte , avec une note.
A la proposition VIH , les sept lignes ajoutées d’après le manuscrit améliorent la démonstration

sans la rendre encore bien claire. Simson avait raison de la trouver incomplète; mais il avait
probablement tort d’en rejeter la faute sur Théon. Au reste, la proposition on elle-même est si
simple, qu’on serait tenté d’en faire un axiome; et de là vient peut-être la difliculté de. la
démontrer à la manière des anciens. Il y avait dans l’édition d’Oxford une faute de grammaire,

un indicatif pour un infinitif; cette faute a été corrigée d’après le manuscrit. v ,
A la proposition XXI, variante (5), la leçon d’Oxford était tronquée; on y ajoutait une

explication qui paraît avoir été une note marginale, qui depuis au’rait passé dans le texte. La

leçon rend la glose inutile; ainsi le passage devient à la fois et plus court et plus clair.
A la proposition XXIII , on trouve une longue variante fournie par quatre manuscrits. Elle est

préférable à la leçon d’Oxford. Simson a refondu la démonstration, et dans ses notes il critique
vivement les interprètes qui l’ont’précédé. Sa démonstration n’est pas non plus d’une grande clarté.

Le théorème est un de ceux qu’on n’explique nulle part, et qu’on applique sans le connaître. Il

sufiit de l’écrire algébriquement pour en sentir la justesse. Cette espèce de traduction est en général

le mOyen le plus sûr pour juger les démonstrations des divers éditeurs; mais alors , si on les rend

vplus claires , on aperçoit en même temps qu’elles sont longues et peu naturelles. l
Au livre V1, l’éditeur a supprimé la 5s définition, parce qu’elle n’est pas dans son manuscrit.

Elle pourrait être de Théon ; c’est celle que Simson a si vivement critiquée. La meilleure raison ,
c’est qu’elle est à peu près inutile, et qu’elle n’est point assez correcte. C’est la définition de la

oraison composée.
Dans la proposition Il , l’éditeur a supprimé deux fois le mot rapins»: n’est pas dans le

manuscrit, et est de tr0p dans les imprimés. A7!" tapai signifie chez les Grecs ce que nous
exprimons par mener parallèlement. On voit donc que le mot parallèle devient inutile. Deux
lignes sont parallèles qucnd elles sont à côté l’une de l’autre sans jamais se couper; c’est ce que

signifie rdpl’ chez les géomètres grecs. 1
Dans la proposition HI, l’éditeur a rétabli quelques articles qui manquaient, et adopté quelques

Variantes qui, sans être bien importantes par le sens , rendent la phrase plus correcte.
A la proposition X, il y avait dans l’édition d’Oxford une répétition inutile, occasionnée par

l’insertion d’une phrase également superflue. L’éditeur, d’après quatre manuscrits, a donné une

leçon plus courte et plus exacte.
A la fin de la deuxième démonstration de la proposition XIV , on a supprimé, d’après le ma-

nuscrit, quatre lignes qui formaient une glose peu nécessaire.
La proposition XXI avait un double emploi plus sensible , que le manuscrit a fait supprimer.
A la proposition XXII , le manuscrit a fourni deux développements utiles , qu’on pouvait

cependant sous - entendre.
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A la proposition XXV I , les éditeurs de Bâle et d’Oxford ofraient un texte altéré, une figure

mal faite. Clavius avait changé la démonstration et substitué deux figures à la figure unique du
texte. Le manuscrit a fourni un texte correct et une figure exacte. Simson , en conservant la figure ,
avait changé le texte pour l’y faire cadrer. Sa correction était bonne ,’ mais rien ne l’appuyait. Il

est à croire que la nouvelle édition offre la «véritable rédaction d’Euclide. . ,
A la’proposition XXVII , ri! était une faute d’impreSsion dans l’édition d’O’xfordl

Livre VIL C’est le premier de ceux qui sont omis dans les éditions communes d’Euclide ; il
traite des nombres. La définition de l’unité ne signifie pas grand chose en grec , et ce défaut est
bien plus’sensible en latin et en français, ou les mots un et unité ont une ressemblance que n’ont

pas les mots monade et’un ; puni: et in A i ’
L’éditeur a rétabli, d’après le manuscrit, la définition du nombre impairement pair manquait

évidement, quoiqu’on pût la supposer comprise dans celle du nombre pairement impair

précède. ’A la proposition X, on trouve une addition utile.
A la proposition XIX , ahurisse pour min», était dans l’édition d’Oxford une faute prise dans

,celle de Bâle, et d’autant plus étonnante dans celle-là, qu’elle était corrigée dans la traduction.

A la proposition XXIII, la première variante a le mérite de plus de brièveté, la seconde

celui de plus de justesse. ’ ’ * ’ u l lNous sentons plus’que personne combien ces détails sont arides etçminutieuxL Nous avons du

les rapporter pour donner, à la.Classe ,la preuve du. scrupule avec -. lequel nous avons fait l’examen

dont elle nous avait chargés. Notre conclusion sera que , nonobstantquelques fautes d’impression
dont nous ajouterons ici la liste (l) , étaient presque inévitableËdans une entreprise de ce genre ,
et d’ailleurs sont bien moins nombreuses que celles de la belle édition d’Archimède , imprimée

à oxford, l’ouvrage est exact , non pas sans doute autan: que l’auteur aurait désiré le faire, mais
autant qu’il était possible de l’espérer ; que les légalis- choisies sont en général celles qui méritaient

la préférence. Si quelquefois à cet égard nous nous sommes trouvés différer de sentiment avec

l’éditeur, nous n’oserions assurer que nous ayons toujours raison; et ceux se trouveraient de
notre avis auraient toujours la ressource de consulter la table des variantes 5p ainsi l’inconvénient,
s’il en existe , est extrêmement léger. Nous dirons que l’ouvrage remplit bien Joutes lescondüions

qui pouvaient tire exigées, et l’édition «trivialement supérieure à tontes celles que nous
commuons.

Fait à Paris, le a! février 1814. I I
Signé P R ONY et D ELAMBRE . rapporteur.

Certifié conforme à l’original.

Le Secrétaire perpétuel ,

Signé DELAMB RE.

n

(i) Cette listent imprimée l la fin du volume.
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INSTITUT DE FRANCE.
CLASSE’D’HlsTOiRE DE ’L’lTTÉRATURE ANCIENNE.

IParis, le 26 Février 18:4.

Le Secrétaire perpétuel de la Classe, à Son Excellence le Ministre de

. 1 ï . l’intérieur.

1 .MONSIEUR LE COMTE ,

A Les Eléments d’Euclide ne renfermant que des définitions et des propositions. de géométrie ,
sont essentiellement du ressort de la Classe des Sciences physiques et mathématiques , et sont
entièrement étrangers , pour le tonds, au genre des travaux de celle d’histoire ’et de littérature

anciennen Celte Classe ce endant , pour’répondre , autant qu’il est» en elle, au témoignage de
confiance que Votre Exce lence a jugé à ropos de lui donner en la consultant,sur.le,mérite du
travail de M., Peyrard, s’est empressée Il; lexaminer sous le petit nombre de ra orts qui la
’coucernent et sur lesquels elle peut avoir une opinion motivée: Le compte e Delambre
orendit ily a quelques annécsià la première Classe de la traduction française dEucl’ide ,-.et celui
qu’il vient de lui rendre de l’édition du texte et des traductions latine et française dont,il est
accompagné , ainsi que de l’ensemble du travail de ,M. Peyrard , présentent les détails les plus

intéressants qui supposentlun’ examen très-approfondi de ce trairai. sous le rapport littéraire et
nous celuil de la science -,’ etlfont connaître snfiisamm’ent Ice- qu’on doit-en penser: i l "
g La classe d’histoire adonc cru (levain se borner .à soumettre à-.Votre Excellence quelques
lobservations énérales sur la partie littéraire de l’ouvrage, et sur la manière dont il est exécuté. . A

Le texte d’îuclide lui a paru plus correct dans la nouvelle édition que dans les éditions anté-
rieures ;*cependant telle pense que celle qui fut publiéê à Bâle ’en 1533 , par Simon’Grynœus -,
zmalgré quelques fautes d’impression , moins nombreuses qu’on ne le croit communément, et
faciles à corriger , sera t0ujonrs précieuse aux amateurs de la langue grecque. e

La partie typographique est en général soignée dans l’édition de M. Peyrard: il s’y est néan-
moins glissé quelques fautes d’im ressiou ,’surtout vers la fin du volume. ’ ’ ’
V En comparant le. texte grec die cette édition’avec celui des éditions précédentes, on y"re-

marque quelques différences. Les plus essentielles ont été relevées et appréciées dans le rapport
fait à la première Classe , qui constate encore que l’éditeur a rempli heureusement plusieurs lacunes

avec le secours des manuscrits. . . . . . . t 1Les deux traductions jointes au texte sont très-littérales ; peut-être même la traduction française
l’est-elle trop. Cette manière de traduire mot à’mot’ eut être bonne pour une version latine,
dans laquelle on cherche lutôt l’exactitude et la fid ité que l’élégance , et dont quelques per-
sonnesdpeuvent avoir besosn pour entendre le texte; mais il semble que la traduction française
aurait ù être faite avec un peu plus de liberté (I).

J’ai l’honneur de faire repasser à Votre Excellence l’ouvrage de M. Peyrard qu’elle m’avait
envoyé, et de lui renouveler l’hommage de mes sentiments es plus respectueux.

x Signé DACIER.Certifié conforme à l’original ,

Signé BARBIER DE NEUYILLE, chef de
la 5"" diyion du [Ministère de l’intérieur.

(l) Voyez le rapport de M. Delambrc , page 36, alinéa trois.
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INSTITUT DE, FRANCE

Paris, 14 août 1809.

Rapport de MM. LAGRANGE, Lausanne et DELAMBRE, sur une traduction
complète des quinze livres des EIe’ments, et des Données d’Euclide, par

M. Panama.

La Classe a déjà donné son approbation a une traduction d’Euclide, par M. Peyrard.
A l’exemple de presque tous les éditeurs qui l’ont-précédé , il avait omis les livres qui

étraitent des Quantités numériques , les trois derniers livres , et le livre des Données; mais

il avait annoncé dès-lors une traduction complète. Le désir de lui donner toute la perfec-

tion possible lui a fait consulter tous les manuscrits de la bibliothèque royale. . . .i . . . .
Dépositaire de ces précieux manuscrits , M. Peyrard les a camparés soigneusement avec

l’édition grecque d’Oxford; ila noté en marge de l’imprimé; toutes les variantes , les a tra-

duites en latin; et c’est sur ce texte rectifié: qu’il a composé sa version , qui est aussi littérale

que l’a permis le génie des deux langues.

Il a fait principalement usage du n° 190, qu’il nous a remis pour que nous pussions
examiner son travail, et vérifier toutes les variantes dont il a enrichi les marges de son
exemplaire de l’édition d’Oxford. Nous avons fait cette vérification , et nous avons reconnu

partout la plus: grande conformité avec le manuscrit. . in t
Ces variantes , Comme on peut s’y attendre, ne sont pas toutes de la même importance,

et ne méritent pas-toujours la préférence sur les leçons imprimées. Parmi ces variantes;

il en est qui consistent en quelques mots omis dans les imprimés , dont les traducteurs
avaient senti la nécessité , et que Grégori a fait entrer dans son texte, en les enfermant
entre deux crochets; quelquefois c’est instruisent au lieu d’un futur; ion: au.lieu’ de en»;

ou réciproquement; le mot 7m- au lieu de 5 1613:, égal, pour le même; des expressions
plus ou moins conformes au style ordinaire des géomètres , ou d’Euclide en particulier.
Toutes ces variantes n’auraient de valeur qu’aux yeux des philologues et des érudits;
mais il en est de vraiment dignes de l’attention des géomètres, en ce qu’elles changent
en mieux le sens, ou qu’elles donnent un sens raisonnable à ce qui n’en présentait aucun.

Ce sont des superfluités élaguées, des lignes entières omises dans les imprimés , et qui
sont ou absolument nécessaires à la démonstration, ou y portent au moins des développe-

ments utiles. D’autres fois on y rencontre des leçons plus concises, et’qui présentent un

sens tout aussi clair; des transpositions qui rendent parfaitement intelligible ce qui parais-
sait obscur ou peu exact. La définition 5° du Vie livre, qui se trouve dans toutes les
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éditions grecques , est une simple note placée au bas du manuscrit , d’où elle avait été mal

à propos portée dans le texte : Robert Simson a écrit six pages contre cette mauvaise et
inutile définition , et elle n’est pas d’Euclide. ’

Le même traducteur relève une bévue remarquable de tous les textes grecs imprimés;
un changement de lettre dans la figure avait causé tout l’embarras. En rétablissant la lettre

véritable Q au lieu de a , on ne donne plus à Euclide le ridicule de paraître ignorer une
vérité de la géométrie la plus élémentaire. Voyez Prop. i7 , liv. X11.

La proposition 86 des Données avait fort inquiété Grégori qui, dans sa préface, en

propose deux rédactions identiques, et a laquelle il voulait en ajouter unetroisième, qui
compléterait le système de la résolution des équations biquadratiques à la manière des
anciens. Cette dernière conjecture n’est pas confirmée par le manuscrit, qui n’ofi’re que

l’une des deux premières rédactions. Grégori croyait le théorème singulièrement altéré;

son erreur venait de ce qu’il ne connaissait pas un lemme qui se trouve dans le manuscrit a
la fin des Données, et qui doit précéder la proposition 86.

.M. Peyrard donne ce lemme qui, au reste, est une proposition bien simple et bien
connue. Il s’agit de trouver la surface d’un parallélogramme obtus-angle; mais cette propo-

sition renferme une construction nécessaire à la démonstration des propositions 86 et 87j,
qui disent que si deux lignes formant un angle donné comprènent un espace donné , et que
le carré de l’une, augmenté ou diminué d’un espace donné, soit au carré de la seconde,

en raison donnée, ces deux lignes seront connues.
D’après toutes ces considérations , nous pensons que la classe peut donner sontapproba-

tion au travail de M. Peyrard , pour l’encourager encore à terminer l’entreprise qu’il
poursuit avec une persévérance digne d’éloges , et qui nous fera mieux connaître tous les

mathématiciens grecs. Nous exprimerions le vœu de voir paraître une édition grecque du
texte d’Euclide , purgée de toutes les fautes que les manuscrits ont fait rectifier , et enrichie
de toutes les additions qu’ils ont fournies; mais cette édition serait dispendieuse et deman-

derait beaucoup de temps : nous nous bornerons donc a souhaiter que M. Peyrard ajoute
à sa traduction laliste de toutes les variantes qu» recueillies, et qui lui paraîtront mériter

quelque attention. Ainsi les géomètres pourront corriger les éditions anciennes , en atten-
dant celle qui pourrait faire oublier toutes les précédentes.

Signé à la minute , ALAGRANGE, LEGENDRE , DELAMBRE, rapporteur.
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OPOI. DÉFINITIONES.
si. EHMEION in", si; pipo; 066;). . l i. PUNCTUM est, cujus pars nulla.
9’. rpaluluii (Pi, pina; «2719.4149 2. Linea auîem, longitudo non lata.
7’. Tfapptïïç Ji m’pa’raz, mufles. 5. Lineæ vero extrema, sunt puncta.
J”. 1566.7.1 Wapiti); in", 3-"; LE j’y-ou "ï; 4. Recta linea est, quæ ex æquo ipsis in

id inouï; n’aies; mina. eâ punctis ponitur.
i. Emçéyuq, Aï En", 3 [d’un a) "Agi-m; 5. Superficies autem est, quodlongitudinem

gérer 1x". et latitudinem solum habet.
ç’. limousin; Jt ripant, nappai. 6. Superficiei vero cxtrcma , sunt lineæ.

LE PREMIERIJVRE
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONs

1. Le point est ce qui n’a pas de parties.
a. Une ligne est une longueur sans largeur.
5. Les extrémités d’une ligue sont des points.

4. La ligne droite est celle qui est également placée aux points qui sont en elle.
5. Une surface est ce qui a seulement longueur et largeur.
6. Les extrémités d’une surface sont des lignes. h
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7. La surface plane est celle qui est

en elle. ’

7. Plana superficies est, qua: ex æquo ipsis
in ci rcclis pouitur.
p 8. l’lanus auteur angulus est in pluno duarum

lincarum scsc tangentium, ct non in directum
positarum , altcrius ad alterum inclinatio.

9. Quando vero continentes dictum angu-
lum linerc recta: surit, rectilincus appellalnr
angulns.

10. Quando autcm recta in rectam insisteus
(leinccps angulos mquales inter se facit, rectus
nierque æqualiuin angulorum est; et insistons
recta perpendicularis vorntur in quam insistit.

1 I. (Illlusllâ angulus est, qui major recto.

12. AcnItus aulcin, qui miner recto.
1 5. Terminus est, quad alicujus est cxtrcmum.

14. Fignra est, quod a!) aliquo vcl aliquibus
tcrizxinis ceininelur.

15. Circulus es. figura plana al) unâ lincâ
contenta , qua: vocatur circumfcrcntia; ad quam

-ab une puncto earum intra figuram positorum ,
omnes endentes reclæ ad circuli circumfcrcnliam
æqualcs inter se surit.

également placée aux droites qui sont

8. Un angle plan est l’inclinaison mutuelle de deux ligues qui se touchent dans
un plan, et qui ne sont point placées dans la même direction.

g. Lorsque les lignes , qui comprènent ledit angle, sont des droites, l’angle
se nomme rectiligne.

io. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de Suite égaux
entre eux , chacun des angles égaux est droit; et la droite placée au-dcssus
est (lite perpendiculaire à celle sur laquelle elle est placée.

11. L’angle obtus est celui qui est plus grand qu’un droit.
12. L’angle aigu est celui qui est plus petit qu’un droit.
15. On nppèle limite ce qui est l’extrémité (le quelque chose.

14. Une figure est ce qui est compris par une seule ou par plusieurs limites.
15. Un cercle est une figure plane, comprise par une seule ligue qu’on nomme

circonférence, toutes les droites , menées à la circonférence d’un des points
placés dans cette figure, étant égales entre elles.
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16. Centrum antan: circuli, hoc punctum

vocatur. . lr7. Diameter vero circulî est recta quædam
per centrum ducta , et terminala ex utrâqne parte

a circuli circumfcrentiâ; quæ et bifariam sçcat

cireulum. pt8. Semicirculus vcro est contenta figura
ab et diametro , et circumfereutiâ circuliap-

prehensâ ab diametro. q
19. Segmentmu circuli est , contenta figura

h ab et rectâ , et circuli circumfiarentiâ, vel
majore vel minore semicirculo existente. I

no. Figures rectilineæ sunt, qua: ab mais
continentur.

21. Trilaterae quidem, quæ ab tribus. h
22. Quadrilateræ autem, quæ ab quatuor.

25. Multilateræ veto , qua: ab pluribus
quam quatuor rectis continentur. L

24. Trilaterarum autem figurarum, æquila-
ternm quidem triangulam est quad tria æqualia
habet latera.

.16. Ce point se nomme le centre du cercle.
17. Le diamètre du cercle est une droite menée par le centre , et terminée de

part et d’autre par la circonférence du cercle :
en deux parties égales.

le diamètre partage le cercle

18. Un demi-cercle est la figure comprise par le diamètre, et la portion de la

circonférence , soutendue par le diamètre. l y t
19. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par la

circonférence du cercle 3 le demi-cercle étant plus grand ou plus petit que
le segment.

20. Les figures rectilignes sont celles qui sont terminées par des droites.
31. Les figures trilatères sont terminées par trois droites.

au. Les quadrilatères , par quatre.

25. Les multilatères, par plus de quatre. -.
a4. Parmi les figures trilatères , le triangle équilatéral est celle qui a ses trois

côtés égaux.
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25. Isosceles veto, quod duo solum æqualis
habet latera.

26. Scalenum Iantem, quod tria inæqnalia
habet latent.
, 27. Insuper , trilatererum figurarum rectan-
gulum quidem triangulum est, quad habet
rectum angulum.

28. Obtusangulum autan, quod habet obtu-
sum angulum.

29. Acutang-ulum veroI, quod tres acutos
habet angulos.

50. Quadrilateramm autem figurarum, qua-
dratum quidem est, quad et æquilaterum est et
rectangulum.

5x. Oblongum. autem , quod rectangulum
quidem , non vero æquilaterum.

52. Rhombus vero , quod æquilaterum qui-
dem , non vero rectangulum.

55. Rhomboides antem , quod et opposita
lutera et angulos æqualia inter se habet, quad
neque æquilaterum est, nec rectangulum.

54. Præter hæc autcm quadrilatera trapczia

vocentur.

i . 25. Le triangle isocèle, celle qui a seulement deux côtés égaux.
26. Le triangle scalène, celle qui a ses trois côtés inégaux.

27. De plus , parmi les figures trilatères , le triangle rectangle est celle qui
a un angle droit.

28. Le triangle obtusangle , celle qui a un angle obtus.
2g. Le triangle acutangle , celle qui a ses trois angles aigus.

I i U î Î . ’ . ’50. Parmi les figures quadrtlateres, le quarre est celle qul est equtlaterale et
rectangulaire.

51. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, et non équilatérale.
52. Le rhombe, celle qui est équilatérale, et non rectangulaire.
55. Le rhomboïde, celle qui a ses côtés et ses augles opposés égaux entre eux,

et qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire.

54. Les autres quadrilatères, ceuxdà exceptés, se nomment trapèzes.
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55. Parallelæ sunt recta: , quæ in eodem plauo

existentes , et productæ in infinitum ad utramque

pattern , in neutram sibi coincidunt.

POSTULATA.

t. POSTULETUR, ab omni puncto ad omne
punctum rectam lineam ducere.

2. Et finitam rectam in directum secundus:
continuum producere.

5. Et omni aentro et intervallo circulum
desttribere.

4. Et omnes angulos rectos æquales inter se
esse.

5. Et si in duas rectas recta quædam incidens ,

interiores et ad easdem partes angulos duobus
rectis minores faciat, productas illas duas rectas
in infinitum sibi coincidere ad quas partes sunt
duobus rectis minores anguli.

6. Et duas rectas spatiaux non continue.

55. Les parallèles sont des droites, qui, étant situées dans un même plan,
et étant prolongées à l’infini de part et d’autre, ne se rencontrent ni d’un côté
ni de l’autre.

DEMANDES.

x. Conduire une droite d’un point quelconque à un point quelconque.
fi 2. Prolonger indéfiniment, selon sa direction , une droite finie.

5. D’un point quelconque, et avec un intervalle quelconque, décrire une
circonférence de cercle.

4. Tous les angles droits sont égaux entre eux.
5. Si une droite ,. tombant sur deux droites , fait les angles intérieurs du même

côté plus petits que deux droits , ces droites, prolongées à l’infini, se rencon-
treront du côté ou les angles sont plus petits que deux droits.

ô. Deux droites ne renferment point un espace.
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NOTIONES COMMUNES.

t . QUE eidem æqualia, etinter se suntæquslia.

2. Et si æqualibus æqualia addautur, tata surit
æqualia.

5. Et si ab æqualibus æqualia auferantur,

reliqua sunt æqualia. i
4. Et si inæqualibns æqualia addantur, tota

sunt inæqnalia.

5. Et si ab inæqualibus æqualia auferantur,

reliqua sunt inæqualia. l ,
6. Et quæ ejusdem duplicia, æqualia inter se

sunt. l7. Et quæ ejusdem dimidia , æqualia inter se

sunt. .8. Et quœ congruunt inter se , æqualia inter

se sunt.
9. Et totum parte mai us est.

NOTIONS COMMUNES.

x. Les grandeurs égales à une même grandeur , sont égales entre elles.
2. Si à des grandeurs égales, on ajoute des grandeurs égales , les touts seront

égaux.

5. Si de grandeurs égales , on retranche des grandeurs égales, les restes seront
égaux.

4. Si à des grandeurs inégales, on ajoute des grandeurs égales , les touts seront
inégaux. r

5. Si de grandeurs inégales, on retranche des grandeurs égales, les restes
seront inégaux.

6. Les grandeurs , qui sont doubles d’une même grandeur, sont égales entre
elles.

elles.
.8 Les grandeurs, qui s’adaptent entre elles , sont égales’entre elles. i

g. Le tout est plus grand que la partie. -

. Les randeurs ui sont les moitiés d’une même andenr, sont é ales entre

7 6 a q 8’ S t
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PROPOSITIO I.

SUPER datam rectam terminatam , trianguo
lum æquilaterum constituere.

Expost’rto. Sit data recta terminata au.

DETERMINATIO. Oportet igitur super An
rectam terminatam triangulum æqnilaterum
constituerc. h

CoNsTnUcho. Centre quidem A , inter-
vallo autem au, circulus describatur N’A; et
rursus ,’ centro quidem B, intervallo autem 3A ,

eiréulus describatur au; et ab P puncto, in
quo sese secant circuli, ad A , B punch adjun.

F8.gantur recta: FA ,
v aT

DEMONSTnATlO. Et quoniam A punctum
centrum est BFA circuli, æqualis est AI’ ipsi

an; rursus, quoniam B punctum centrum est
ars circuli , æqualis est Br ipsi 3A. Ostensa

PROPOSITION PREMIÈRE.

Sun une droite donnée et finie , construire un triangle équilatéral.
Exrosmon. Soit AB une droite damnée et finie.
Dmenmmartox. Il faut construire sur la droite finie AB un triangle équilatéral.
Consrnucnou. Du centres et de l’intervalle A3, décrivons la circonférence ara

(dem. 5) ; et de plus,»du centre B et de l’intervalle BA , décrivons la circonférence

AIE ; et du point r, ou les circonférences se coupent mutuellement, conduisons
aux points A, a les droites TA , ra ( dem. I ).

DEMOXNSTRATION. Car, puisque le point A est le centre du cercle En , la
droite AI est égale à la droite A8 (défi. I5); de plus ,- puisque le point B est le



                                                                     

3 LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
TA 1’37 A3 i’a’u’ inaripatîà’pat 187 TA, Il! ri? AB

irriv in. Toni fi 1’55 ouin; in, anti émia";
inir’ irait ne) il TA cipu 1-97 ra in émir ai
17:7; à”): ai ra, A3, Br in: Wriàm; sin-l’y.

est autem et FA ipsi A8 æqualis ; utraque igitur

ipsarum FA , r3 ipsi A]: æqualis est. Quæ
autem eidcm æqualia, et inter se sunt æqualia;
et FA igitur ipsi P8 est æqualis 5 tres igitur FA ,
An , Br æquales inter. se saut.
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CONCLUSIO- Æquilaterum igitur est A3?

triangulum , et constitutum est super datam
rectum terminatam au. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO Il.

Ad datum punctum , data: rectæ arquaient).

rectam ponere.
Sit quidem datum puncturn A , data autem

recta 3P; oportet igitur ad A punctum , datæ
recta: nr æqualem rectam panera.

Adjungatur enim ab A puncto ad B punctum
recta au , et constituatur super eam triangulum

centre du cercle are , la droite Br est égale à la droite BA ; mais on a démontré
que la droite m était égale a la droite AB ,- donc chacune des droites rA, r3 est
égale à la droite AB ; or, les grandeurs qui sont égales a une même grandeur,
sont égales entre elles (not. r ); donc la droite ra est égale à la droite tu ,- donc
les trois droites rA, As, Br sont égales entre elles.

CONCLUSION. Donc le triangle ABr (def. 24) est équilatéral, et il est construit

sur la droite donnée et finie sa. Ce qu’il fallait faire. ’

PROPOSITION Il.
A un point donné, placer une droite égale a une droite donnée.
Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut au point A placer une.

droite égale à la droite donnée Br.

Marions du point A au point a la droite sa (dem. I); sur cette drOite construisons
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791,70?!» icéràsupor tri) AAB, a) iuCeCMiaÔua-ar

in: séduit; 747; AA, A8 cédilles ai AH, BZ,

ai sin-pep piv 75 B , han-ripera «il 1-93 Br,
mina; 747134980 5’ PHG’ ni WCINV, tin-pp

117 A , al àmripam ’ 1-5 AH, sténo; m’aide

5 au.
É

ô. K
1H

13ml 035v 1-5 B bustier trin-For ira-Ï 103 me

minou, in irriv si Br 1-5 EH. Hün’, iml
1-5 A tupaïas! tin-Par ion-i 1-03 HKA ruions, in

sir-ri! ri AA 1-37 AH, in si AA 1-5 A8 in irri-
Àwmi 1p: si AA leur? 1-5 EH ici-rit! in.
EJ’u’xÛn st mi si Br 1-? 8H int- ira-ripa ripa

«au M, Br v5 8H inir in. Tri (li 1-5 nia-ré;

in, mi «bikini; irrir iras ml si M ripa.
a? Br ira-irien.

tipi; d’un 1-93 006511 cryptique 1-5 A, et?

Enduis-p rôdai; 137 Br in aidât: nib-su si AA.

Omp Un 1045m.

æquilaterum AAB , et producantur in directum

ipsis AA , As rectæ A! , Bz , et centro
quidem B , intervallo vero Br, circulus descri-
batur rue; et rursus centro A , et intervalle
AH circulus describatur RIA.

Quoniam igitur B puncturn centrum est rue
circuli , æqualis est sr ipsi EH. Rut-sus , quoniam

. A punctum centrum est HKA circuli , æqualis
est AA ipsi AH, quaram AA ipsi A! æqualis
est; reliqus igitur AA reliqnæ 3H est æqualis.
Ostensa est autem et nr ipsi 3H æqualis ; utraque

igitur ipsarum AA, sr ipsi BH est æqualis. Que
autem eidem æqualia, et inter se sunt àqualia ;
et AA igitur ipsi Br est æqualis.

Ad datum igitur punctum A , date recta
" Br æqualis recta ponitur AA. Quod oportebat

facere.

le triangle équilatéral AAB ( prop. r ) ; menons les droites A13 , BZ dans la
direction de AA , A8; du centre B et de l’intervalle Br, décrivons le cercle me
(dem. 5),- et de plus, du centre A et de l’intervalle AH, décrivons le cercle HKA.

Puisque le point B est le centre du cercle me , Br est égal a au (défi 15) ;
de plus , puisque le point A est le centre.du cercle mm, la droite AA est égale à
la droite AH; mais AA est égal à A13; donc le reste AA est égal au reste EH (not. 5).
Mais on a démontré que Br est égal à en; donc chacune des droites AA, Br est
égale à 8H. Mais les grandeurs qui sont égales à une même grandeur, sont égales

entre elles ( not. 1.),- donc AA est égal à Br. * l
Donc , au point donné A, on a placé une droite M égale à la droite donnée Br.

Ce qu’il fallait faire.

.. 2.
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nPo-rAzxz 7’.

Avis soeurs. séOm’à’y bien" , nia-3 15: prirent;

1g? iAaÎmn leur :5000 dormir.
linos-av ai mac... No eéûiîu’à’ytroi ai AB,

r, div page" insu si AB- Midis aira-à 1-fiç priions

vil; An 1-3? imita-m 1.3 r in" «362w âçehîv.

Reis-6a: yàp’ api; 7s; A npsizp 1-5 r séôeiqt

in si AA- ml tin-pp piy 1-6 A, ælu7dpdîl dl
1-9? AA , dans; 74795990 5 A152.

Kari in.) tri; A npeToy xiy’rpov ici-ri 703 AEZ

n’étais , in irrir si AE 117 AA° dÀÀai nazi si r 1-37

I g a. a.AA inuit in. Eau-ripa up: un AE, r 7p AA
î R a! fi t 0 «a î t a! vnu mr sans un n Ali. ’ry r in" un.

’ ÜAuo upas hennir aiderait! cirier-m 157 A3 , r,

s t a. l a. a. s I a. AI.une 1-"; perlon; Tu; A8 7p Manon 7p r un!
chipant: ri AH. 0m,» un 3015m1.

PROPOSITIO HI.

Dnobus datis rectis inæqualibus , a majore
minori æqualem rectam auferre.

Sint datæ duæ recta.- inæquales An, r, quai-nm

major sit A8; oportet igitur a majore A8 minot-i
r æqualem rectam auferre.

Ponatur enim ad A punctum ,ipsi P rectæ
æqualis AA; et centro quidem A , intervalle
vero AA circulus describatur AEZ.

Et quoniam A punctum centrum est AEZ
circuli , æqualis est A]! ipsi AA; sed et r ipsi
AA est æqualis 5 utraque igitur ipsarum AE , r.
ipsi AA est æqualis; quare et A2 ipsi r est æqualis.

, Duabus igitur datis rectis inæqualibus A3 , r,

a majore A! minot-i r azqualis ablala est A13.
Quod oportebat facere.

PROPOSITION m.
Deux droites inégales étant données, retrancher de la plus grande une droite

Xégale à la plus petite.

Soient An , r les deux droites inégales données, que A8 soit la plus grande,-
il faut de la plus grande A8 retrancher une droite égale’à la plus petite r.

Au point A plaçons une, droite AA égale à r (prop. 2), et du centre A et de
l’intervalle AA , décrivons le cercle AEZ (dem. 5 )..

Puisque le point A est le centre du cercle au , AE est égal à AA; mais r est
égal à AA; donc chacune des droites A15, r, est égale à la droite AA; donc la
droite AE est égale a la droite r.

Donc les deux droites inégales A8 , T,’étant données , on a retranché de la
plus grande AB une droite A15 égale à la plus petite r. Ce qu’il fallait faire.
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nporAxtz «15’.

t I I lEn" Jim 1731707: rat; «No vrÀeupai; Taïç’ Jim-i

N Il il r l r I t tTÂCUPÆIÇ un; spa, mat-ripa" 0:47:94p, un 1-5"

II N I Il Il t I t N Il70mn 7p 7ans: 101". gai, 1-0" une 1m leur

Po N I M R I A. Iou un» mpnxoperur- un 7m par" 7p Basa-u

v 4 x l I A. l wun" 95s: , ms To Tptyuyov 1go 17:17va Nov

d t s x n. Ntri-al, un au Min-au 7min: un; Acta-au; 7min;

N Ü f I P I f I d C V1m warrant, titan-reput surfilage, up et; au tout:
b fWÂIUPGI orna-nivation.

E ZEnta élis risban: ré. ABr, A132, Toi; No

chopai; ni; AB , Ar ,i 717; Jim-l chopai;
7417; AIE, A2 ils-ut ixoy-rst, bonifia" ira-ripez,
Tir piv AB Tï’AÉ, suiv dl Aï 1-? A2, unijawiav

vin ria-à BAr 7!"in 1-37 du?) EAZ 70-m- Aiyw 51:

un; Bais-I; si Br Bain-u ni El l’ait irriv, nui 1-3

ABr Tpiwror 11:5 AEZ 1717671,» l’a-av ion-au, suri ai

t I on w l w IlMin-au 7mm: un; Mural; www; sans ira-erra: ,

Il
PROPOSITIO 1v.

Si duo triangula duo lutera duobus lateribtu
æqualia habeant, utrumqne ntrique , et angulum
angulo æqualem habeant, ab æqualibus rectis
contentum 5 et basim basi æqualem habebunt, et

triangulum triangulo æquale erit, et reliqui an-

guli reliquis angulis æquales emnt, uterque
utrique , quos æqualia latent subtendunt.

A

B 1’
Sint duo triangula ABr, au? , duo latera

A3 , Ar duobus lateribus A15 , Az æqualia
habentia, utrumque utrique, A3 quidem ipsi
An, Ar vero ipsi Az , et angulurn sur angulo
EAZ æqualem; dico et basins Br basi Ez
æqualem esse , et ABr triangulum AEZ triangulo

æquale fore, et reliquos angulos reliquis angulis
æquales fore utrumque utrique , quos æqualis

PROPOSITION 1V.

Si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés, chacun à chacun, et
si les angles compris par les côtés égaux sont égaux , ces triangles auront leurs

3 bases égales , ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les côtés
égaux , seront égaux chacun à chacun.

Soient. les deux triangles ABr, AEZ ; que ces deux triangles aient les deux
’côtés As, Ar égaux aux deux côtés ne, Al, chacun a chacun, le côté AB égal

au côté AE, et le côté Ar au côté A2, et qu’ils aient aussi l’angle BAr égal à

l’angle EAZ ; je dis que la base Br est égale à la base El, que le triangle ABr sera
égal au triangle AEZ, et que les angles restans, soutendus par les côtés égaux,
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insu-ipsi ixz’r’eç, 69’ à; ai 7m: TÂtUPaÏ ôæo- latera subtendunt , A" quidem ipsi 431i A"

12

ninas-u, ii pii diri ABr 1-15 tin-i AEZ, il J’i tin-i

Ars 1-; inti AIE.
vero ipsi A21.

A A

E ZB rCongruente enim ABr triangulo A32 trian-
gulo , et pOSito quidem A puncto super A

Epœppoëops’rou 7.2,: 1-06 ABr rpi’yéiou ivri ’ri

A152 TF4,)NYOI , ai TiBtpirou 1-03 pis A 0-iipu’w

ivri 1i A npsiîw, tri; «il AB «38:10:; in) 1-iii AE,

happés-u inti 1-i B "psi?" ’ in) 1-i E, d’ici 1i

in" sima Tir AB 1-517 AE’ içapporsin; Pi 1-57;

AB in) mir AH, happés-u irai il A? séduis: i7ri

’7th Al, (hui 1-0 701w rivets Tir tin-i BAT 7min

7,5 évri EAZ’ (in: ai ri r ramier irri 1-i z

punctum, AB vero rectà super A3; congrue!
et B punctum ipsi E , quia est æqualis A!
ipsi An,- congruente autem A! ipsi Ali, Icon-
gruet et Ar recta ipsi A2, quia æqualis est
BAr angulus ipsi EAZ; quare et r punctum
z puncto congruet , quia æqualis rursus est AI’

ipsi AZ. Sed quidem et B ipsi B congruebat;w s r I t V I a , Iapurai «paysan: , d’un 1-0 un" and" un: Tl"
quare basis Br basi HZ congruet; si enimAr 1-15 AZ. AM8: pair irai ri B in) ri E imp-

po’xu, ais-ri Bain; il Br irri Baie-n Tir El içap- quidem 3 ipsi E °°ngmente t r "m iP”i z i
"Je". u’ 7èP fig Mg, B :7) 4.3 E :Qdflu’mnoç, Br basis ipsi El non congruat , duæ rectæ

1-03 (li r ivri 1-i Z, il Br Bain; ivri 1-iir E2
«in happés-u , N0 réifiai xupior "OPIiEOUG’IY,

spatiumcontinebunt, quod est impossibile. Con-

gruet igitur Br basis ipsi B2 , et æqualis ei
lin-1P irrii’ sidéra-roi. Eçappéflt ripa: ii Br Baie-i; "hi quam et toi-"m 43” "insultais u?” AEz

seront égaux chacun à chacun; l’angle ABr égal à l’angle AEz, et l’angle Asr égal à

l’angle AIE.

Car le triangle ABr étant appliqué sur le triangle AEZ, le point A étant posé

sur le point A, et la droite AB sur la droite AH , le point B s’appliquera sur le
point E, parce que AB est égal à A15; mais AB étant appliqué sur AE, la droite Ar
s’appliquera sur A2, parce que l’angle BAr est égal à l’angle EAZ ; donc le point r

s’appliquera sur le point z, parce que Ar est égal à AZ ; mais le point B s’applique

sur le point la; donc la base Br s’appliquera sur la base El; car si le pointa
s’appliquant sur le point 1-: , et le point r sur le point z, la base Br ne s’ap-
pliquait pas sur la base Ez , deux droites comprendraient un espace, ,ce qui
est impossible (dem. 6); donc la base Br s’appliquera sur la base El , et lui sera
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’ N b N W N ’I lsil-t 1m? El , un) in oui-ni ion-av sir-ri un vor -ro
ART-rpiyuroi in) iAor 1-i AEz’rPi’yuior happas-u ,

x v s in. il x e x z i xun tout 0201-00 insu, un: a: Min-au www un
ni; lourd; 7min; happions-1 , ml in: oui-rail;

b S bitou-ou, ii piv tin-i ABI’ 7;? tin-i AEZ , si à liai-o

Ars si tin-i AIE.

1 r I Ifinir «spot il» risban: 1è; chio WÂWPa; qui";
Nélis-i 70.00917; in; ixp, inter-ripai inan’pç, un

R la Il
1m 7min! 1p Marion in" ixgi , 1-iiP tin-i rtir mon

i A: I x t I in. I«cette» WQPIOXOIJJYHI’ itou un par" 1p Bats-u

x n. I
un" ifs: , nui 1-i Titi-yens! 1-qi Tpiyaivqo irai

Ï N N
une: , irai ai Mia-ai 7min: un; Ans-mu;

I C d71971,14; in: ils-orna, Être-ripa insu-spot, 09’ a;

C H .1 Ü Nau in: "Nopal tiare-nivation. 072p «Pu fléau.

urorAzIz à.

N N l b N ITour iras-ruilai rpiyoimy au «par 1-9 peut
7min: in: Milan; sis-i- irai , æponxCÀiieua-âr

A. v s n. r t t t I I A!un tous «19mn, au tin-0 1m pour" 70mn tout

duobus; irai-rat.

triangulo congruet , et æquale ei erit , et
reliqui anguli reliquis angulis congruent, et
æquales eis erunt, AH quidem ipsi ABz , API
vero ipsi AIE.

Si igitur duo triangula duo Iatera duobus
lateribus æqualis habeant, utrumque attique,
et angulum angqu æqualem habeant ab æqua-

libus lateribus contentum ; et basim basi
æqualem habebunt , et triangulum triangqu
æquale erit, et reliqui anguli reliquis angulis
’æquales erunt , uterque utrique , quos æqualis!

latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO V.

Isoscelium triangulorum ad basim angnli
æquales inter se sunt; et productis æqua-
libus rectis , sub basim anguli æquales inter se

erunt. -
égale,- donc le triangle entier ABr s’appliquera sur le triangle entier AEZ , et
lui sera égal; et les angles restans s’appliqueront sur les angles restans, et leur
seront égaux , l’angle ABr à l’angle A151, et l’angle ArB à l’angle AIE.

Donc, si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés, chacun à chacun .

et si les angles compris par les côtés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les côtés
égaux, seront’égaux chacun à chacun. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION V.

Dans les triangles isoscèles, les angles sur la base sont égaux entre eux,
et les côtés égaux étant prolongés, les angles sous la base seront aussi égaux

entre eux.
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En» sz’yuror iras-mai; 75 ABr, in? ixov

val! AB chopai" 737 Ar chutai, ami 71”!me-
CÀaicGaauv i7? nieriez; 7417; AB, AF «5917m ai

13A, TE’ Abd» 37: si lMir ôwà ABT 7min 7,7 livra

AIE i’n.Ëa-riv, il ü ôvrà rBA 7:5 67:3 BYE.

EiAiiQOu 78:? Ë7ri 717; 8A wxày nptïov 78 2,

ml chimie-Ou abri; 73?; perfora; TitrAE 737 37min-

un Tif A2 in Dl AH , mi imÇtixeuauy ai ZT, HB
5695714.

Sit triangulum isosceles ÂBI’, æquale habens

An latus AP lateri , et producantur in direc-
tnm ipsis ’AB , AP recta: 3A , DE; dico qui-
dem ABP angulum ipsiIAFB æqualem esse, nm
vero ipsi BPB.

Sumatur enim in 3A quodlibet punctum Z ,
t

et auferatur a majore A! minori A2 æqualis
ipsa AH, et jungantur ZF, H3 recta.

15ml 05v l’a-n irriv il ,u’w Al "r? AH, il Il AB

1:5 AI, No à) a; 2A, Ar and 74?; HA,
AB in; n’ait! , État-ripa: iu’rI’Pç, au) 7min

nantir repit’xoua’w Tri? dans ZAHt Bain; ëpzti

Z!" fléau tri? HB in irrir, mû 75 AZI’ vpiywvov

’74? AHB "minima i’a-oy l’aveu, nazi aï Muni

Maria: 717; Mirai; 7071m; île-au l’a-ana: ,

Il a tËza’rËPa. inn’rt’pç, 69’ ê; a; tu: rurÀdel une-

Quotiiam igitur est quidem A2 ipsi AH,
A3 vero ipsi AF, duæ igitur ZA , Ar duabus
HA , AH æquales sunt , utraque utrique ,
et angulum communcm continent ZAH; basis
igitur 2P basi H8 æqualis est, et AZP triangulum
AH]! triangulo ætÏualc erit , .et reliqui anguli
reliquis angulis æquales erunt , uterque utrique ,

quos æqualia lutera subtendunt, APZIquidem

Soit le triangle isoscèle ABr , ayant le côté AB égal au côté Ar; menons les
droites sa , r15, dans la direction de A3, Ar (dem. 2 ); je dis que l’angle ABF est
égal à l’angle Ara, et que l’angle rBA est aussi égal à l’angle BYE.

Car prenons dans 8A un point quelconque z , et de la droite AE , plus grande
que Az , retranchons une droite AH égale à la plus petite A2 , et joignons les
droites zr , un.

Puisque A2 est égal à AH , et AB à Ar , les deux droites 2A, Ar sont égales aux

deux droites HA, AB, chacune à chacune; mais elles comprennent un angle
commun ZAH ; donc (4) la base zr est égale à la base HB , le triangle Azr sera
égal au triangle Ann , et les angles restans , Soutendus par les côtés égaux, seront
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I fi C t C hluiront", il [Liv tlvrii A17. 7p 07m ABH, u Je

t a. c r1 r qlivré AIT 7p 575 AHB. Kal uni Mu il Al on!

’* Q a. a s v7; AH irriv in, on il AB 7p AI en" in ,

N N V IMimi aiguail Bz Murs ri; m lin-li in. EùJXOii

N h
Il al il zr 7p HB l’ini- No «Fil 41’132, zr don

A Ü I asur; PH, HB in: sirli, lita-ripez mat-ripa, au

A: h v hyawl: il tlmi BIT 767i; 7p 57m rHB in, un
Bien; attirât! souil il Br° la) 7-5 au alpe: 7Pi-

A. I ’I Il h d hyoyos trip rHB TPIWW’B mir "’71! , au au Mini-au

A v7min: rai; Anima; 7min; in! ennui,
a 1 c I r a d c a! h illthPŒ cxarepqt, up a; au tu: "Nopal tua-ro-

I V Ü ’ a ? l . h N . h7IIYOUU’H’ in aga un" n Il." une ZBr ri; in»

n W dme, Hi ôvrà en qui. a"; rBH. 15ml un on
il ü7rà ABH 7min 3M ri? timl ArZ yawl; iJ’u’ini

:011, alu il 6715 rBH a"? 675 BTZ in , Mimi
ipse il tlvrii ABT A017? s’il tlvrà ATB irriv in,
tu; tin api; in? [21’011 sa? ABT Tpiyali’ou’ Mixe»

t N l ’ lIl aussi u 15ml ZBT 7p u7rà un; in , au; n’a-tv ure

s l a Il 1 a. a x t N7,7 BMIY. 70,7 CPŒ IflnlÂUÏ, 1G! Ta iE’IÇo

ipsi ABH, Azr vero ipsi un. Et quoniam tata
A2 toti AH est æqualis , quarum AB ipsi AP
est æqualis, reliqua igitur DZ reliquæ PH est
æqualis. Ostensa est autem et ZF ipsi H3
æqualis; duæ igitur 82 , zr duabus PH , H3
æquales sunt , utraque utrique , et angulus BZP
angulo PHI! æqualis , et basis corum communis
Br; et BZI’ igitur triangulum "in triangqu
æquale erit , et reliqui anguli reliquis angulis
æquales erunt , uterque utrique, quos æqualia
latera subtendunt; æqualis igirur est quidem
znr ipsi un; , srz vero ipsi un. Quoniam
igitur totus ABH angulus toti AFZ angulo os-
tensus est æqualis, quorum rBH ipsi BFZ æqua-
lis ; reliquus îgitur ABP reliquo APR est æqualis ,

et est ad basim A31” trianguli; ostensus est,
autem et ZBI’ ipsi HI’B æqualis , et sunt sub

basin ; isoscelium igitur triangulorum , etc.

égaux Chacun à chacun; l’angle Arz à l’angle ABH, et l’angle azr à l’angle AHB.

Et puisque la droite entière Az es: égale à la droite entière AH , et que AB est
égal à Al’ , la restante Bz sera égale à la restante rH ( not. 5). Mais on a démontré

que zr est égal a un; donc les deux droites Bz , zr sont égales aux droites tu, un,
chacune à chacune; mais l’angle Bzr est égal à l’angle me , et la droite Br est.

leur hase commune; donc le triangle Bzr sera égal au triangle rHB , et les angles
restans , soutendus par les côtés égaux; seront égaux chacun à chacun; d0nc
l’angle zsr est égal a l’angle un: , et l’angle Brz égal à l’angle rBH. Mais on a

démontré que l’angle entier ABH est égal à l’angle entier Arz , et l’angle rBH est

égal a l’angle BIÎZ ; donc l’angle restant ABr est égal à l’angle restant Ars ( not. 5),

et ces angles saut sur la base ; mais on a démontré aussi que l’angle 2Br est égal

à l’angle un! , et ces angles sont sous la base; donc , etc.
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nporAzts ç’.

Bali rendrai; ai No 7min: in: infini;
alla-i, au) ai 15ml Tel; in; 7min; unira-niveau
"Nopal in: aiAAiiÀauç irone".

Ed’l’ü 173170707 ré ART, in" 1x09 Tilt! tiré

ABr 7min fil tlvrcl ArB 701190 M70 37; mi
chapé il AB 70xwa 1-37 Ar ’ irrir in;

El 7&9 aïno-0’; Ennui AB vil AI, ,ui’z ’ niai-51

finît» lnir. Eflfl ptiCaril AB’ irai èopeilafiu
in?) ni; perfora; vil; AB 7:5 limiteroit 1’57 AI in!

il A13, and imritixflw il AI.

B

Eml 051i," inli il A8 ri? At, tamil «il il Br,
No d’il ai AB, Br Jim-l rai; Ar, r8 in: sirli,
31476,34 lut-ripe , irai 7min il 671-8 ABT Man’s!

7:5 (lors AFB in)? l’air Bain; niant il AI Bain: 7’37

Al! in inlr, les) fini ABI’ fpi’yaivor 743 ArB’

PROPOSITIO V1.

Si trianguli duo anguli æquales inter se saut ,
et æqualcs angulos subtendentia latent æqualis.

inter se erunt.
Sit triangulum A3? æqualem habens ABI’ an-

gulum APR angulo; dico et lattis A8 lateri Ar
esse æquale.

Si enim inæquale estgABripsi AP, unum
earum majus est. Sit mains An, et aufcratur
a majore A! minori AP æqualis Ali, et jun-
gatur A?!

A

I’

Quoniam igitur æqualis est An ipsi At , com-

munis autem Br , duæ igitur A3 , Br duabus
AP, ra æquales saut, utraque utrique, et
angulus ABP angulo APR est æqualis; basis
igitur Aï basi An æqualis est, et ABP trian-

PROPOSITION VI.
Si deux angles d’un triangle sont égaux entre eux, les côtés opposés a ces

angles égaux , seront aussi égaux entre eux. l
Soit le triangle ART, ayant l’angle ABr égal à l’angle ars; je dis que le côté A]!

est égal au côté Ar.

Car si le côté AB n’est pas égal au côté At, l’un d’eux sera plus grand que

l’autre. Soit A3 le plus grand; retranchons du plus grand côté AB la droite A8
égale au plus petit Ar (5), et joignons ar.

Puisque A8 est égal à A1", et que Br est commun, les deux côtés AB , Br sont
égaux aux deux côtés At, r13, chacun à chacun ; mais l’angle ABr est égal à
l’angle Ars; donc la base AI est égale à la base A3, et le triangle ABr sera égal
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r Il il l v ou l aquam? "tu! gnou, To Mara-av 7:,» Marron ,

Il il î il il f Nstrip ancrer oux. «pu. and; in" ii AB 7p AI”

A! il A ’I l a l Q win que. Eau! «p1 Tprywyou , un rat lEiiç.

n r or A212 ë.

A N ’ F- , I a A4 î NEn: "ç sans; eeôaraç, J057 sur; 61074:;

il i - w r I e rtriBu’alç and: duo «Melon Mati 2117:an "une".

l Il A Ilail runaeiia’oy’rau, 7rpoç aÀÀqo un «Miro rnytiQ

a t x I a a t I ,.in": 1a ail-rat pipi, 71 «un: 7reFat’m :ZOdel

A . . a. , ,7m; cf nappa; EUÛEIÆIÇ.

r A

l i A u a a. A,li gap duret-rèr, 5m 7»; avril; 6621,21 1v.;

N x . , .AB, Jus-i d’un; attirai; mottai; 7:17; Ar, rB

I a i«ÏÀÀÆI No eôôsïau ai’ AA, AB in: sitar-repas

I I l i h J
QZŒ’TQPÇ. WYth’Tüo’dV, wpoç «Un,» itou «Mai

I i- x a x i I t I . t"tango au,» 7: r un A, 2m 74 au" pipit Ta

t a! l IlP, A , 71 cul-rai «(Para exsudat: Ta A, B°° (ont

U 7 l h N A 7 t I46’)" un" 1M par TA rit AA, 70 au" tripot;

I 7
gulum AFB lriangulo æqualc crit, minus minori,

quad est absurdum; non igitur inchualis est A]
ipsi AP; ergo æqualis. Si igitur trianguli, etc..

PROPOSITIO VIL

Super eâdcm recta, duabus eisdem rectis
aliæ duæ recta: æqualcs utraquc utriquc non
constituentur, ad aliud et aliud punclum ad
casdem parles , cosdcm termines habenlcs quos
primrc rectœ.

A A. s
Si enim possibile , super eidem rectal A5

duabus cisdem rectis AP, F8, aliæ drue recta:
AA , A]! æqunlcs utraquc utriquc constituantur

ad aliud et aliud punclum F et A, ad casdcm
partes , r , A , et cosdcm tcrminos hahenlcs A ,
B; ita ut æqualis sit quidem FA ipsi AA , eum-
dem tcrminum habens quem illa , punctum A,

au triangle ArB , le plus petit au plus grand, ce qui est absurde; donc les droites
48, Ar ne sont pas inégales ; dOnc AB est égal à Ar. Donc , etc.

PROPOSITION .Vll.

Sur une même droite, et à deux points différents placés du même côté , ou ne

peut pas construire deux droites égales à deux autres droites , chacune à chacune ,
et ayant les mêmes extrémités que ces deux autres.

Car, si cela est possible , sur une même droite A, B, et à deux points différents r
et A, placés du même côté , construisons les deux droites AA , AB égales à deux

autres droites Ar, r3, chacune a chacune , et ayant les mêmes extrémités A, B; de
manière que la droite TA soit égale à la droite AA, et ait la même extrémité A que

si:
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edxcwatr «En? 13 A, 7th! il TE tri AB, Tri attiré

wipatç Ëxaua’aw anti-t’y? Té B’ nul ËmÇw’xeœ il l’A’

(nil ai Br, BA ËthCÀiirBæa-av in” trimiez; in)
«à E , 27’.)

Z E

v A C I13ml sil» l’a-n leur ii Al’ tri; AA, in ir’rl un)

Il Û lyawl: il ris-ré AI’A rif rimai AAI’tptzijy 41,21 n Lima

, A. a x n. Dl t t I 1AAI’ Tir; u7ro ArE° m’ont,» upas ii U770 TAZ parfait

’ h A. . A I ’ h v , h ’tri-i Tu; un AIE. Han? un: in terrir iI Il!

m ! i l a.
rit AB , la» in) nazi yawl: il une raz 70m; 7p

N A Ndm; AIE. Bridge" (il cula-n; un; nous) griller,
’ X h f a,3m? lulu êdllvu’rtw. 05x 4p; and , un Ta. iEnç.

IHPOTAXIE il.

j I i I l x
Eau! des 7Pl’7ülld un; des WÀEUPatÇ 717; d’un

N 1’ ’I l I Ü I Il hwAeupauç N’ai; qui , ezurtpatv tut-reprit, 2x31 d’2

h l I A. I ,1 A h l Q4itou 7m Basa-w en Bats-u leur" un 7in ywwatv 1p

I î, Q1 h l t N )l ,6 A.7mn; un"! «En , "un! une 7M leur EU ne"! Impi-
ixopi’vm’.

PH vero ipsi AB , eumdem terminum habens
quem illa, punclum B; et jungalur FA; (et ipsæ
Br , BA producantur in directum ad E, Z.)

A BQunniam igitur æqualis est Al? ipsi AA,
æqualis est et angulus AFA ipsi AAP; major
igitur AAP ipso AFE; multo igitur PAZ major
est ipso AFE. Rursus quoniam æqualis est FB
ipsi A13, æqualis est et angulus PAZ anguln AFE.

Ostensus est autem ipso et Inullo major , quad
est impossibilc. Non igilur super, etc.

PROPOSITIO VIH.

Si duo triangula duo laiera duobus lateribus
æqualia haheant, ulrnmque utrique , habeant
autem et basin) basi æqualcm; et angulum an-
gulo æqualcm habehunt, ab æqualibus rectis
contentum.

celle-ci , et que la droite rB soit égale à la droite A13, et ait la même extrémité B que

celle-ci; joignons ra, (et prolongeons Br, sa vers les points E, z.)
Puisque ar est égal à AA, l’angle AFA est égal à l’angle Aar (5); donc l’angle

AAI’ est plus grand que l’angle AIE; donc l’angle raz est beaucoup plus grand que
l’angle AIE. De plus , puisque rB est égal à AB , l’angle raz est égal a l’angle aria;

mais on a démontré qu’il est beaucoup plus grand, ce qui est impossible.
Donc , etc.

PROPOSITION VIII.
Si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés, chacun à chacun , et s’ils

ont la base égale a la base, les angles compris par les côtés égaux seront égaux.
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* En» «No filou": fait ABr, AEZ, ni; No
rÂtupaig niç’ A8, Ar 747; dual wàwpz’ïç 747;

A15, Az in; lagon-æ, lut-ripa lutrip’ç’, du

pi! AB Ali», mir Il Ar 737 AZ’ izba dl ml
Rémy un Br Erin: 737 El 7911i" A670 31’: mal

7min ai ôvrà BAI" yawl; 75 67:3 EAZ inly in.

A

B TE
Epupporopc’vou yàp 705 ABI’ minima ivrl 1-3

AEZ 791766907 , au) flambai: 1’05 plat B datationb

ivrl 73E argüer, 75; a; Br «59:14; in) sûr EZ’,

happées: un) 73 r nyeïoy ivrl 13 z , (91è 73
Î!" gluau 715v Br 737 raz- içapponinç «N 73; Br

in) Tir El, happée-out: nul aï 8A, TA in)
ni; EA, A2. El 78:!) Bain; [du 3l Br ivrl Bain-n

vin El happaient, a; Il BA, Ar rampai in)
7è; 15A, Al «in içupfiozouwv, émoi rapail-

Àéfaunr, «il; ai EH, HZ, rondie-erra: , in)
m7; mini; «59114; ,. «Pari au)"; avivai"; eôôsiauç

Il a A IMal No euBmu lut, lut-ripa. leTt’Pç, wpà;

I9
Sint duo triangula un AEz, duo laiera An ,

Ar duobus lateribus AE , A2 æqualia .habentia
utmmque attique , An quidem ipsi A]! , AP vero

ipsi A2; habcat autem et basim Br basi la;
æqualem;. dico et angulum BAP angulo BAI

esse æqualem. *
AH

Z

Congruente enim ABr triangulo ipsi A122 trian-

gule, etposito quidem! puncto super E punctum,

Br vero rectal super E2 , congruet et r punctum
ipsi Z , quia æqualis est Br ipsi E2; congruente

igitur Br ipsi EZ , congruent et 3A, FA ipsi;
EA, A2. Si enim basis quidem Br baal EZ con-

gruat, BÂ , A? vero latere ipsislA , AZ non
congruant , sed situm mutent ut. EH , ’ Hz,

eonstituentur super eâdem rectâ duabus mais

aliæ duæ rectæ œquales , utraque attique ,
ad aliud et aliud punctum , ad easdem partes ,
cosdem terminos habcntes. Non constituuntur

Soient les deux triangles ABr , A152], ayant les deux cotés A8, A!" égaux aux deux
côtés AE , AZ , chacun à chacun, le côté AB égal au côté AE , et le côté Ar égal au

côté A2; qu’ils aient de plus la base Br égale à la base E2; je dis que l’angle BAr

est égal à l’angle EAZ. I vCar le triangle ABr étant appliqué sur le triangle AEz’, le point B étant placé sur

le point E , et la droite Br sur la droite El , le point r s’appliquera sur le point z ,
parce que Br est égal à E2 ; la droite Br s’appliquant sur la droite Ez , les droites
3A, ra s’appliqueront Sur les droites EA , AZ; car si labase Br s’appliquant sur
la base E2, les côtés BA, Ar ne s’appliquaient pas sur les côtés AIE, A2, et

prenaient une autre position, comme EH, Hz, on pourrait construire sur une
même droite, et à deux points différens placés du même côté, deux droites

x
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quidem. Non igitur, congruente u ksi ’31

buis, 1mn congruent et u, ar latent ipsi;
1A, M. (languirent igitur; quam et angon"
BAT migrait) En complut, et æqualis à cric.

Si duo , etc.

in, ipœpfisâpirnç 75h Br flaireur; in? fil! E2
paie" , «in içappâroun ml aî’ 8A, Arvflcwpatl

hi fait EA, A2. Epapptirovnv riper olim ml
7min. si du?) BAr in") 7min ri" 67:5 EAZ Map-
pticu , aux) in un??? Éva-1:. 158w cipat (No, tu)
7d 3537;.

DPOTAEIE 8’. PROPOSITIO 1x.
Datant angulum rectilineum bifariam secare.
Sit datus angulus rectilineus BAI’ ; oportet

igitur ipsum bifariam secare.

Tait 3’06.va 7min eôûéypatppov «Fixe Tlpuîh

En» si Évasion 7min: eôedypwoç, il 13ml

BAI" à? N aôrùv fixa rouir.

Sumatur enim in A! quodlibet ponctua: A ,

et aufcratur ab Ar ipsi AA æqualis AL, et
jungatur AE, et constituatur super A! trim-
gulo æquilatero AEz , et jungatur Az 5

837x596. fi? "inti. tri; A3 4.09551 nm?» 7l: A,

[Il simulâtes! (in): 75; Ar a"? Mia-u si Ali, a)
’70:th il A15 , ne) numéro ivrl ri; A];
rpiyorn bhhupw d’à AEZ , un) imëtâxûu

égales a deux autres droites , chacune à chacune , et ayant les mêmes extrémités
que ces deux autres; mais elles ne peuventpas être construites (7) ; donc la base Br
s’appliquant sur la hase raz , les côtés BA, Ar ne peuvent pas ne point s’appliquer
sur les côtés EA , Az ; d0nc ils s’appliqueront les uns sur les autres ; donc l’angle
BAI s’applique sur l’angle EAz ; donc il lui est égal. Donc, etc.

PROPOSITION 1X;

"Partager un angle rectiligne donné en deux parties égales.

Soit BAr un angle rectiligne donné; il faut le partager en deux parties égales.
Prenons dans la droite AB un point quelc0nque A, retranchons de la droite Ar

une droite A5 égale .à la droite AA, joignons AE , sur la droite Ali , construisons
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si A? A670 3m si ÔràBAT varia fixa vina-ru
in?» 75; Al «30:14;.

15ml 9&9 in in)! si AA 1:)" A15, tond æ;
Il A2, No N ai AA, Az Jim-l 747; EA, AZ leur:
sirli , ixia-ripa 31111,ng , tu.) Bain; si AZ Bain:

’ 7:5 Il; in ira” 7min. ripai 6711i AAZ 70",;
1’; tiré BAI in int’r ’.

H in 909170": 7min tôOéyWoç, élémi

BAr, (fixa ria-pneu 67:3 r37; AZ «Nains. Omp

un retînt.

nporAz 12 t.
Tile’oOsînv «30:74! rmpcqu’nvh’xat repaît.

En» si d’œufs-d. tôBt’Ïat mmpwivu ’ i AB’

à»? N 11’" A8 «Maïa: MW!" fixa. nmïv.

dico au usinais bifariam seoari ab a:
recta.

Quoniam enim æqualis est AA ipsi A! , com-

munia autem AZ , duæ AA , Az duabus
2A, AZ æquales sont, utraque utrique , et basis
Az hasi E2 æqualis est 5 angulus igitur AAZ l

angulo EAZ æqualis est. l
Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam

secatur ab A2 recta. Quod ohortcbat facere.

PRO-POSITIO X.

Datam rectam teuninatam bifariam secare.
Sit data recta terminata An; oporlet igitur

A! rectam .tcrmînatam bifariam sccare.

F

A i A BComtituatur super ipsâ triangulnmæquila-

ternm Mr, et accents- Ara angulus bifariam

alunai-ru in” «nô-ri; 791’on Ïd’d’fi’ÀwPOI

75 ABr, al nuisirent si 673 ArB Maria. fixa.

le triangle équilatéral A152 (t ), et joignans A2; je dis que l’angle BAr est partagé

en deux parties égales par la droite A2.
Puisque AA est égal à A15, et que la droite A2 est commune , les deux droites

AA, A2 seront égales aux deux droites EA , A2 , chacune à chacune; mais la base
Al est égale à la base 152; donc l’angle AAZ est égal à l’angle En ( 8).

Donc l’angle rectiligne donné BAr eSt partagé en deux parties égales par la

droite A2; ce qu’il fallait faire. -
PROPOSITION X.

Partager une droite’donnée et finie en deux parties égales.

Soit donnée une droite finie AB; il faut partager la droite finie A3 en deux

parties égales. .Construisons sur cette droite un triangle équilatéral ABr (r), et partageOns



                                                                     

22 I LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

7:5 rA tüûu’ço M74» 37: si AB «Maïa «Fixer al) FA rectâ; dico A]! rectam. bifariam secari

tri-mural narrai 73 A empaler. in A puncto.
r

A A B .En) 9è? in ici-tir si Ar 7:5 ra, agami (N Quoniam enim æqualis est AP ipsi r3, com;
il rA, No bi a; Ar, rA ne) 1-17; Br, rA in; munis autem rA, duæ- Ar, rA (imbus Br,
tir)", êuaTÉPd gxaTt’Fç, m1) 7m14 à 616A11 FA æquales sunt, utraque utrique , et angulus

thiç 7,3. 67,3 BrA Yo." tr"; a. Béa." à", à AA AFA angulo M’A æqualis est; basis igitur AA

Béa. 75 3A 76,, 3,751. hasi BA æqualis est.
H «ipsi Mithra: «latin: vampant" ri AB (Fixe. Ergo data recta terminata An bifariam se-

TÉTËMTI, "in; çà A, 07"? (à; floris-m. catur in puncto A. Quod oportebat facere.

nPOTAziz lé. PROPOSITIO XI.
TE libation Illetllql, d’ami roi] rpàçatô’rlî J’ouvre; ’ Datæ rectæ , a puncto in eâ dato , ad rectos

notion, 7:95; 599:1; Maria; «Maïa nappait angulos rectam lineam ducere.

3047277. n Ilia-rai si [Liv hach-a «MIT: si AB, qui J’i (refit: s" qmdem data recta A3 , datum vero
caprin in: 4675; 73 r. à? J’ai abri nô r «turlutiez;

7; A; dada arpèt- ôpôàç 7min; tôôeïatr 7,)in

punctum in eâ P ; oportet igitur a r puncto ipsi

A3 rectæ ad rectos angulos rectam lineam

I N duCere.17179 W a

l’angle Ars en deux parties égales par la droite rA (9) ; je dis que la droite AB est
partagée en deux parties égales au point A.

Car puisque la droite Al" est égale à la droite r13 , et que la droite rA est commune,
les deux droites At, rA sont égales aux deux droites Br, rA, chacune à chacune;
mais l’angle ArA est égal à l’angle BrA ; donc la base AA et égale à la base BA (4).

Donc la droite donnée et finie AB est partagée en deux parties égales au point A;

ce qu’il fallait faire. *
PROPOSITION XI.

A une droite donnée, et à un point donné dans cette droite , mener une

ligne droite à angles droits. VSoit AB une droite donnée , et r le point donné dans cette droite; il faut du ,
point r mener à la droite AB une ligue droite à angles droits.
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a 1 A. A I’50x598» ml 7»; Ar 709437 arguer To A,
ml nia-6» ri TA in ai r15, ml Wvlflæ’Tü in)

qui; AIE rpiyuror irévrÀcupov Tri ZAE, and ivr-

tÇcdeœ si zr. Aisne du 7g? d’amie? «36:14 7:5 AB,

dm) 105 n73; 167:5 d’oeiy’roç motion qui; r, wpàç

S t I I N x gr c0901; 7mm; subira www manu n zr.

AA

Eml pain) in inlr Il rA au”? ne, and J’i
Il r2, No dû aï AI, r2 Jim-l 147; Er, r2 7m
siclr, 3147494 ixa’ripç, la) flétri; si A2 Bains

7,5 Z)! in irri- 7min. à”): il 67:3 ArZ 7min vjï

(mi en in in), and sien imEiiç. 074.7 «Pi
«39th i7; "Maïa" "catin. qui; içtëîç 7min;

H î I la Ï h f I A. Hun; muai; 701p, open flanqua Troy leur
7m18! ici-ru” rififi 1p: inlr inaripat 1’51 673

An, 2re. ,Tif Épat check!) :600in 737 AB , dm) 70:7 nié;

Î .4 I Ï N h , h I:1qu J’oôsr’roç n’inclut: Ton r, "par opôatç 7mm;

dans ypmpit 32:14:11 à zr. Omp Un retînt.

23
v Sumatur in AI" quodlibet punctum A, et po-
natur ipsi FA æqualis ra , et constituatur super
AE triangulo æquilatero ZAE , et’ jungatur

zr 3 dico data: recta: A3 a data in eâ puncto
r, ad rectos angulos rectam lineam ductatn

i esse zr.

E B
Quoniam enim æqualis est FA ipsi ra , com-

munis vero rz , dure sane A? , DZ duahu’s
Br , r2 æquales sunt utraque utrique, et basis Az

basi ZE æqualis est ; engultu igitur ArZ angulo

en æqualis est , et sunt deinceps. Quando au-
tem recta in rectam insistens deinceps angulos
æquales inter se facit , rectus uterque æqua-
lium angulorum est; rectus igitur est uterque
ipsorum APZ, ZPB.

Ergo data: rectæ An a dato in eâ puncto r,
ad rectos angulos recta linea ducta est rz. Quod
oportebat facere.

Prenons dans la ligne droite Ar un point quelconque A, faisons r13 égal à rA (5),
construisons sur AE le triangle équilatéral 2AE, et joignons zr ; je dis que la droite
r2 est menée à angles droits à la droite AB du point r donné dans cette droite.

Car puisque la droite rA est égale à la droite r15 , et que la droite r2 est commune ,

les deux droites Ar , r2 sont égales aux deux droites Br, r2, chacune à chacune ;
mais la base A2 est égale à la base 2E; donc l’angle Arz est égal à l’angle en (8); mais

ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite placée sur une droite fait les
angles de suite égaux entre eux , chacun des angles égaux est droit (déf. to) ; donc

chacun des angles Arz, er est droit. z
Donc la ligne droite zr a été menée à angles droits à la droite donnée AB du

point r donné dans cette droite.
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fluorure 43’.

ne - A! l . FIBâti très (radeleur «lônes drupes , étira ne

d’agir-ra; empoicre , 3 pu; in»: in” attirait, nids-ru

"maïeur natppùv obtenir.
Env si fait; «l’oasis: sûôtî’u ëflttpoç si AB, qui

A J’oÛÈV vannier, 3 [Ml inw in: d’ortie, 73 ra

1’ à? à; irrl râv iodaient! eûÛtTatr imita" qui? AB ,

s t a, I l n A I a l lune nu J’oôwroç canezou nu r , o [au un! m
11375:, admirer sôôsî’w 7,):de dynyt’ïv.

Enrichi wifi hl rai in)»: pipa m7; AI! "30:11;

70x37 milsï’av ri: A , un) dupai p37 767 r,
» benzines: 3*; 74; rA , trine; ytnéQOoa 6 EZH ,

mi "quinaud EH 66°64’ aux: stand. d’à 6, nul

inèÇéxÔaumr (si ni , r0 , TE nidifia: ’° N’y!»

En in) Tilt! d’oGtTo’av «30:74;: n’intpov 7M A8, aimai

ont? (Pour-rot amadou roi? r, and leur i713 mir-37;,

miam; lin-rat: Il r9.

PROPoStrt’o x11.

Super datam rectaux infinitum , a detotpun’cto .

quod non est in cd, perpendicularem miam

lineam ducere. ASit quidem data recta infinita A3, datum
vero punctum r , quod non est in ca; oportet
igitur super datarn rectam infinitam A8 , a dato
puncto r , quad non est in eâ, perpendicularem

rectam lineam ducere.
’ z

Sumatur enim sa alterum partent A! recta
quodlibet punctum A , et centre quidem r,
intervalle auteur FA , circulus descrihatur un ,

et secetur en recta bifariàm in a, et jun-
gantur PH , r9, ra rectæ; dico super datum
rectam infinitam An , a dato puncto r ,
quod non est in et , perpendicularem ductam

esse r9.

PROPOSITION X11.

A une droite indéfinie et donnée, et d’un point donné qui n’est pas dans cette

droite, mener une ligne droite perpendiculaire.
Soit AB une droite indéfinie et donnée, et r un point donné qui n’est pas dans

cette droite; il faut à cette droite indéfinie et donnée AB , mener du point donné r
qui n’est pas dans cette droite , une ligne droite perpendiculaire.

Prenons de l’autre côté de la droite An un point quelconque A , et du centre r
et d’un intervalle rA, décrivons le cercle-52H (dem. 5)., partageons la droite En
en deux parties égales au point 9(10), et joignons rH , r6 , rE; je dis qu’à la droite
indéfinie et donnée AB , et du point donné r qui n’est pas dans cette droite, on a

mené une perpendiculaire r9. I
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Quoniam enim æqualis est He ipsi en ,

communis autem er , duæ ntique ou , or
duabus ne , or æquales saut, utraque intrique ,
et basis PH basi ra est æqualis ; angulus igitur
rot! angulo star est æqualis , et sunt deinceps.
Quando autem recta in rectam’ insistens,
deinceps ang-ulos æquales inter se facit ,
rectus uterque æqualium angulorum est; et
insistens recta perpendicularis appellatnr in
quam insistit.

Super datum igitur rectam infinitam An a dato

puncto r quod non est in eâ, perpendicularis
docte est r6. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIII.

Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel
duos rectos , vel duobus rectis æquales faciet.

Rectal enim quædam A! in rectam I’A in-

sistens angulos faciat ru, ABA 5 dico rBA,
ABA angulos , vel duos rectos esse, vel duobus
rectis æquales.

Car puisque la droite ne est égale à la droite 613, et que la droite et est
commune, les deux droites or, en sont égales aux deux droites ne, et, cha-
cune a chacune; mais la base rH est égale à la base r15 (déf. 15); donc l’angle r01!
est égal a l’angle Ber (8) ; mais ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite

placée sur une droite fait les angles de suite égaux entre eux , chacun des angles
égaux est droit, et la droite placée au dessus est dite perpendiculaire à celle.

sur laquelle elle est placée. n
On a donc mené r9 perpendiculaire à la droite indéfinie AB , du point donné r

placé hors de cette droite. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION -XIII.
Si une droite placée sur une droite fait des angles , elle fera ou deux angles

droits, ou deux angles égaux à’deu’x droits.

Qu’une droite A]! placée sur une droite rA fasse les angles rBA , ARA ; je dis
que les angles rBA , ABA sont ou deux droits , ou égaux à deux droits. 4
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il :3713 EBA- a; ripa: I573 rBE, EBA que) 7:7;

67:3 rBA, ABE, EBA in: sien”. mais", inti
à 67:3 ABA d’ua’i 14.7; 67:8 ARE, EBA in in),

A B
tout) orpaneiceœ si Émis A!!!” cri aïpat’ 573 ABA,

ABr qua-3 717; du?) ABE , EBA, ABr-ira: flair.
Ed’u’xenrn d’3 ml ai 5773 me , EBA qua-l qui";

13747; i’nw 7:3 d’3 793 14379 in , nul aiAÀIiAor;

ion-lu iræ nazi ai :373 r35 , EBA d’an 717;
a"; ABA, ABr 7m sis-h" émet a; 67r3 me,
EBA No Ëpôar’ daguai «si 57:3 ABA , ABr ripas

(mais (3an:7; in: sials. est” ripa, ml 7:3 355;.

Si igitur quidem æqualis est rBA ipsi ABA ,

duo recti sont. Si vero non , ducatur a B puncto
FA rectæ ad rectos ipsa DE ; ergo PBE, EBA duo

recti surit. Et quoniam r33 duobus rBA , A!!!
æqualis est, commuois addatur EBA; ergo r31: ,

EBA tribus rBA , ABE , EBA æquales sunt.
Rursus , quoniam ABA duobus ARE , 23A
æqualis est, communis addatur ABr 5 ergo

A

8:43

ABA, ABr tribus A33, tu , ABr æquales
sont. Ostensi sunt autem et TEE, mA tribus
eisdem æquales; quæ auteur eidem æqualis, et
inter se sunt’æqualia ; ergo et PBE, EBA ipsis

ABA, ABr æquales surit; sed TEE , .EBA duo recti

surit; ergo et ABA , ABr duobus rectis æquales
sunt. Si igitur, etc.

Car si l’angle rBA est égal à l’angle ABA, ces deux angles sont droits (déf. Io).

Si non , du point B conduisons ne a angles droits à rA (I I); les deux angles me , EBA
seront droits; et puisque l’angle r33 est égal aux deux angles r3A , ARE, si l’on
ajoute l’angle commun EBA, les angles r33 , EBA seront égaux aux trois angles
mA, ABE, EBA. De plus , puisque l’angle ABA est égal aux deux angles ABE,
EBA ,isi l’on ajoute l’angle c0mmun ABr , les angles ABA, ABr seront égaux aux

trois angles A315, EBA , ABr. Mais on a démontré que les angles r33, EBA leur
sont égaux ; et les grandeurs égales à une même grandeur sont égales entre
elles; donc les angles r33 , EBA sont égaux aux angles ABA , ABr; mais les
angles ne , EBA sont deux angles droits; donc les angles ABA , ABr sont égaux à
deux droits. Donc, etc.
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l

PROPOSITIO XIV.

Si ad aliquarn rectam , et ad punctum in cd.
duæ rectæ , non ad easdem partes positæ ,1
deinceps angulos duobus rectis æquales faciant,

in directum erunt sibiipsis réctæ. y
Ad aliquam enim rectam An , et ad punctum

in eà B , duæ rectæ Br, 3A, non ad easdem
partes positæ ,1 deinceps angulos ABr , ABA
duobus rectis æquales faciant; dico in direc-

tum esse ipsi r3 ipsam 3A. ’
Si enim non est ipsi Br in directtun 3A, sil;

ipsi r3 in directum DE.

A

Quoniam igitnr recta A: super rectum r31;
insistit, ABr , ARE angIIli duobus rectis æqua-

les sont; sunt autern et ABr, ABA duobus

PROPOSITION XIV.

Si à une droite, et à un point de cette droite, deux droites, non placées du
même côté font les angles de suite égaux à deux droits, ces deux droites seront
dans la même direction.

Qu’à une droite AB, et à un point 3 de cette droite, les deux droites Br, BA , non
placées du même côté, fassent les angles de suite ABr, ABA égaux à deux droits ,-

je dis que 3A est dans la direction de r3.
Car si 8A n’est point dans la direction de Br, que se soit dans la direction

de r3 (dem. a).
Puisque la droite A3 est placée sur la droite r33, les angles ABr, ABE sont

égaux àdeux droits (15); mais les angles ABr , ABA sont égaux à deux droits tr
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rectis sequoias; ergo FBA , ABE ipsis RIA ,
ABA æquales sont. Communis auferatur ru;
reliquus igitur ARE reliquo ABA est æqualis ,
miner majori , quod est impossibile. Non igitur
in directum est BE ipSi Br. Similitcr autem
ostende-mus neque esse aliam quamdam præter

RA; in directum igitur est r3 ipsi BA. Si
igitur, etc.

PROPOSITIO KV.

Si duæ rectæ scse seccnt, ad verticem angulos

æqualcs inter se fadent.

A t
I’

Duæ enim rectæ A3, rA sese accent in 3
puncto; dico æqualem esse quidem ABr an-
gulum ipsi AEB , r33 vero ipsi AEA.

donc les angles r3A, ABE sont égaux aux angles rBA, ABA. Retranchons l’angle
commun rBA , l’angle restant A33 sera égal à l’angle restant ABA , le plus petit au

plus grand; ce qui est impossible. BE n’est donc pas dans la direction de Br.
Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point d’autre excepté BA ,- donc r3

est dans la direction de BA. Donc, etc.

PROPOSITION XV.

Si deux droites se coupent mutuellement, elles font les angles au sommet égaux
entre eux.

Que les droites AB , rA se coupent mutuellement au point 1-: ; je dis que l’angle
AEr est égal à l’angle AEB , et l’angle r33 égal à l’angle AEA.
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Quoniam enim recta Al in rectam FA in-

sistit angulos faciens PEA’, ABA; ipsi HA ,
AEA anguli duobus rectis æquales sunt. Rursus,

quoniam recta A3 in rectam A3 insistit;
angulos faciens AEA, Ann; ipsi AEA , un
anguli duobus rectis œqualcs sunt. Ostcnsi sunt
aulem et FILA , ABA duobus rectis æqualcs 3
ergo PEA, ABA ipsis ABA, AEB æquales sunt.
Communis auferatur AEA , reliquus igitur PEA

reliquo BEA æqualis est. Sinliliter autem os-
tendemus et TEE , ABA esse æquales. Si
igitur duo, etc.

PROPOSITIO XVI.

Omnis lrianguli uno laterum producto , exte-

rior angulus utroque interiorum et oppositorum
angulorum major est.

Sit triangulum ABr , et producatur ipsius
unum latus 3P ad A; dico extcriorem angulum

Car puisque la droite AE est placée sur la droite rA, faisant les angles un,
ABA, les angles rEA, ABA sont égaux à deux droits. De plus, puisque la droite
ne est placéegsur la droite AB, faisant les angles AEA, AEB , les angles AEA, ,
AEB sont égaux à deux droits. Mais on a démontré que les angles rEA , ABA
sont égaux à deux droits; donc les angles rEA , AEA sont égaux aux angles
AEA, AEB. Retranchons l’angle commun AEA; l’angle restant rEA sera égal à

l’angle restant BEA. On démontrera semblablement que les angles rEB , AEA
sont égaux. Donc , etc.

PROPOSITION XVI. -
Ayant prolongé un côté d’un triangle quelconque ,A l’angle extérieur est plus

grand que chacun des angles intérieurs et opposés.

Soit le triangle ABr, prolongeons le côte Br vers A; je dis que l’angle
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M’A orem esse utroque intérim-nm et opposi-

torum rut , BAP angulorum.

Secetur At bifariam in t, et juuem DE
producaturin directum ad Z, et ponatur ipsi DE

æqualis Hz, ct jaugeai; ZF, et producatur
At ad H.

...w..-,u.,-v.4.. -,s:’ .

Quoniam igitnr æqualis est quidem A]! ipsi

en, DE vero ipsi BZ, duæ AB, en dualilu
TE. , EZ naqnalcs surit; utraqnc utriquc , et an-
gulus Ann angulo ZEI’ æqualis est, ad verti-

çem enim est; basis igitur A3 basi ZI’ æqualis

est, et A38 triangulum ZEP triangulo æquale
est, et reliqui anguli reliquis angulis æquales
surit, uterque utrique, quos æqualia latcra
subtendunt; æqualis îgitur est 34E ipsi EFZ.

Major autan est EFA ipso En; major est

extérieur ArA est plus grand que chacun des angles intérieurs et opposés
rBA , BAr.

Partageons la droite Af en deux parties égales en E (10); et ayant joint la
droite ne , prolongeons-la vers z , faisons E2 égal à BE (5), joignons la droite zr , et
prolongeons Ar vers H,

Puisque A15 est égal à Br , et se égal à raz, les deux droites AB, en sont égales aux

deux droites r15, El , chacune à chacune; mais l’angle AEB est égal à l’angle un" ( x 5),

puisqu’ils sont au sommet; donc la base A13 est égale à la base 21(4); le triangle
ARE est égal au triangle ZEP , et les angles restans, soutendus par les côtés égaux ,
sont égaux chacun à chacun; donc l’angle BAIE est égal à l’angle en (not. g);
mais l’angle en est plus grand que l’angle en; donc l’angle ATA est plus grand
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vil; 67:13 ABr. Kamis wpoaxsiaaai il 67:2: ATB’ ai

alfa :573 M’A, Ars 7:37 57:5 ABr, BTA ,uu’Coie’;

igitur AFA ipso BAI-Z. Similiter nutem, Br seclà

bifariam, ostendetnr et BPH , hoc est APA,
major et ipso ABr. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XVII.

Omnis trianguli duo anguli duobus rectis
minores sunt, omnifariarn sumpti.

Sil. triangulus ABr 3 dico ABr trianguli duos
angulos duobus rectis minores esse , omnifariarn
sumptOs. A

A

B

Producatur enim Br ad A.

Et quoniam trianguli ABP exterior est an-
gulus APA, major cstinteriore et opposito ABr.
Commuuis addatur AFB; ergo AFA , API! ipsis
ABr, BFA majores surit. Sed AFA, AFB duobus

que l’angle BAI-Z. Si on partage le côté Bren deux parties égales , on démontrera
semblablement que l’angle BrH , c’est-à-dire ArA , est plus grand que l’angle ABr.

Donc, etc.

PROPOSITION XVII.
Deux angles d’un triangle quelconque , de quelque manière qu’ils soient pris ,

sont moindres que deux droits.
Soit le triangle ABr; je dis que deux angles du triangle ABr, de quelque manière

qu’ils soient pris, sont moindres que deux droits.
Prolongeons Br vers A (dem. 2
Puisque l’angle ATA du triangle ABr est extérieur , il est plus grand que l’angle

intérieur et opposé ABr (1 6). Ajoutons l’angle commun Ars, les angles ATA,’A1’B seront

a
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B

E7m’ ode piffais inlv il At Tilt AB , mire»

si? A8 la» il AA, ml 57116696640 il BA.

Katl inti 175715700 1-05 BI’A livré; in: 7min.

il 137:5 AAB, [4",wa in) vils i773; ne) alm-
mwriov, vil; 67:3 ATB’ in (il il 67:3 AAB 7:5

rectis æquales surit; ergo ABr, BFA duobus
rectis minores sont. Similiter autem osten-
dcmus et BAT, API! duobus rectis minores
esse, et adhuc ipsos PAR , ABr. Omnis
igitur, etc.

PROPOSITION XVIII.

Omnis trianguli majus lattis majorem an-
gulnm subtendit.

Sit enim triangulum ABr, mains habens A?
lattis ipso A]! ; dico et angulum ABr majorein
esse ipso 817A.

A

F

Quoniam enim major est A? ipsâ AB, po-
natur ipsi A]! æqualis AA , et jungatnr BA.

Et quoniam trianguli M’A extcrior est an-
gulus AAB, major est interiore et opposito Are.
Æqualis autcm AAB ipsi ABA, quia et lattis A!

plus grands que les angles ABr , BrA. Mais les angles ATA , AI’B sont égaux à deux

droits (15); donc les angles ABr, BrA sont moindres que deux droits. Nous démon-
trerons semblablement que les angles BAr, Ars , et les angles me, ABr sont moindres
que deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XVIII.
Dans tout triangle, un plus grand côté est Opposé à un plus grand angle.
Soit le triangle ABr, ayant le côté Ar plus grand que le côté AB ; je dis que

l’angle ABr est plus grand que l’angle BrA,

Puisque AI est plus grand que As , faisons AA égal à As (5), et joignons BA.
Puisque AAB est un angle extérieur du triangle BAT, cet angle est plus grand que

l’angle intérieur et opposé ars (16); mais l’angle AAB est égal a l’angle ABA (5), parce
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67:3 ABA, lml tell «Nopal il AB 7;? AA intis
l’or [seizain alpe: tu!) il 67:3 ABA fil; 67:3 AIB’

mm; alpe. il 67:3 ABr piffait lori 7-5; 67:3 AIE.
H073; ripa Tpiyévou , inti rai ibis.

aliorum 16’.

111713; rpryo’rou 67:3 737 page": 7min il
piffai okapi 67ro’ru’ru.

Ian-ai 7950707 7-3 ABr, page" i740! vil: 67:3

ABr parian fil; 67:3 BI’A’ A170 lin Ml animal

il At 7rAwaç 73; A8 falzar lnir.

B

El wip nil, i770: in loris il .Al’ 7-5 AB, il
flaireur in 54070177 «in inti il Aï vil AB’ l’ail

782p Èv il: irai 7min il 67:3 ABr vil 67:3 ATB’

06:1": du” 06x. alpe in in)! il At vil AB.
OilJ’l fait! halerai lnlr il AI 7j? AB’ intimoit

7è!) il: li ml 7min. il 67:3 ABr iris 67:3 AIE.
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ipsi AA est æquale ; major igitur et ABA ipso
ArB 3 multo igitur ABr major est ipso Ars.
Omnis igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XIX.

Omnis trianguli majorem anguluin majus

latus subtendit. .Sit triangulum ABr, majorem habens ABP
augulum ipso N’A 5 dico et lattis A? latere
An majus esse.

I’

Si enim non ; vol æqualis est A? ipsi A3 , vel

minor; æqualis quidem non est AP ipsi A]! ,
æqualis enim esset et augulus ABr ipsi Ara.
Non est autem; non igitur æqualis est Ar ipsi
A3. Neque tamen minor est A? ipsâ AB, minor

enim esset et angulus ABr ipso ANS; non est

que le côté AB est égal au côté AA; donc l’angle ABA est plus grand que l’angle Ars;

donc l’angle ABr est beaucoup plus grand que l’angle AIE. Donc , etc. .

PROPOSITION x1x.

Dans tout triangle, un plus grand côté soutend un plus grand angle.
Soit le triangle ABr, ayant l’angle ABr plus grand que l’angle BrA; je dis que

le côté Ar est plus grand que le côté AB. - I
Car si cela n’est point, A: est égal à AB, ou plus petit. Mais At n’est pas

égal à AB , car alors l’angle ABr serait égal à l’angle ArB (5) ; mais il ne l’est pas;

donc Ar n’est pas égal à AB. Le côté A: n’est pas plus petit que le côté AB , car

alors l’angle ABr serait plus petit que l’angle ArB(18) ; mais il ne l’est pas; donc le

- 5
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06x in: N’ 061 alpin halas-air inlv il AI’ fil; AB.

Ehixoii Il in 06cl? in i071” [1.24,sz alpe. lnlr
il AI s’il; AB. Hum-3; alpe, sial Tel lfîç.

nporAztz x’.

Hava-3; rpi’yulrou ai N0 «Nopal 117; Mimi;

puîné; sin, 774.7791 pneÀapCatrÉpwau.

Erre flip rpi’yœrov 73 A131" Aigu) 37: 70:7 ABr

vpl’yalyou «si N6 7:Awpatl 1’17; A0175; ,uu’Con’ç

clan, mira-p peraAatpCamipsmi, a; pl: BA,
AT-rllç Br, ai il AB, Br «sur, a; a? Br,
rA "î; AB.

B

Aiiixûai yclp il BA l7rl r3 A capeler, ml
191’794» 71er l’a-il il AA, nul lmCstlxôa il AT.

15ml 067 in 60”er il AA ri Ar, in lin-l rial
Maria. il 67:3 AAI’ ri? 67:3 ArA h Fillçüy alpe. il

autem 5 non igitur minor est AP ipsâ A3. Os-
tensum est autem neque æqualem esse ; major
igitur est AI’ ipsâ A3. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XX.

Omnis trianguli duo latere reliquo majora
sunt, omnifariam sumta.

Sil: enim tringulum ABr; dico ABr trian-
guli duo latera relique majora esse , omni-
fariam sumpta; ipsa quidem 3A , AP ipso Br ,

ipsa vero An, Br ipso Ar , et ipsa Br, rA
ipso A8.

A

1’

Producatur enim 8A ad A punctum, et po-
natur ipsi FA æqualis AA , et jungatur AP.

Quoniam igitur æqualis est AA ipsi AF,
æqualis est et angulus AAP ipsi APA , major"

côté Ar n’est pas plus petit que le côté AB. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas

égal ; donc A: est plus grand que AB. Donc , etc.

PROPOSITION XX.

Deux côtés d’un triangle quelconque , de quelque manière qu’ils soient pris,
s0nt plus grands que le côté restant.

Soit le triangle ABr ; je dis que deux côtés du triangle ABr , de quelque
manière qu’ils soient pris , sont plus grands que le côté restant; les côtés BA , At
plus grands que Br ; les côtés AB, Br plus grands que Ar , et les côtés Br, rA plus
grands que»AB.

Prolongeons BA vers A , faisons AA égal à rA , et joignons A11
Puisque AA est égal à Ar , l’angle AAr est égal a l’angle AfA (5); donc l’angle au
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67:3 BrA 7:7; 67:3 AAr’ nul lml rpi’iymé: in:

r3 ars, perfora :9607 ’fllY 67:3 BrA 7min 78’;

67:3 BAT, 67:3 d’3 rilv perron 7min: il poila!
"Nopal. 67:07u’vu, il A8 alpin trilç Br Ënl piffai.

[tu dl il AA 7-5 Ar ’i piaffoit; alpes «si 8A, Ar

75; Br. 0,14019»; N ûifapu 31-: lai et; pal: AB ,
Br 757; rA perforé; sic-17’ et; d’3 Br, FA s’il; AB.

fiai-:3; alpes , ml Tel lEilç.

HPOTAZIE si.

R N En N
En rpiya’irou lai lui; un WÀOUPN! 67:3 7007

nepal’m: N0 066031.: irrtlç mercredis-tv, 0u’ eue-rat-

Oiïmi 787 Mimîi’v 706 rpiyailrou (T60 7:Aiup57 haie:-

N I l l I lun; par marrai, paillant A 7007m7 7npufoun.

Î l N N w NTpryairou 701p 1’00 ABr l7:l pua; www flÂtUPbW

à 3 E .0 ’ à NT"; Br, a7:0 ne: repaire: 1-007 B, r, No 0690:4: I
:776; cylindras-av ni 8A, AI" Aigu» 37: ai BA,
Ar 7:Aeupzl ’ 787 A0175: 706 :piya’wau 3’60 71Mo-

pôy 7&7 BA, Ar lulu-707:; p.57 lift, [airera «il

7min: 7npilx0wi, 737. 67:3 sa: s’il; 67:3 BAI.

utîque est BFA ipso AAF; et quoniam ti-iangulum

est ArB, majorem habens BI’A angulumipso BAr,

majorem autem angulum majus latus subtendit ;
An igitur ipsâ Br est major; æqualis autem AA

ipsi AP; majores igitur BA , AP ipsâ Br. Similiter

autem ostendemus et ipsas quidem ABf, Br ipsà
FA majores esse; ipsas veto Br , rA’ipsâ A8.

Omnis igitur ,. etc.

APROPOSITIO XXI.

Si trianguli super uno laterum a terminis duæ

recta: intus constituantur , constructæ reliquis
trianguli duobus laterilius minores quidem
erunt , majorem vero angulum continebunt. i

Trianguli enim ABr super uno laterum Br,
a terminis B, r, duæ rectæ intus constituantur
RA, A17; dico BA, AP latera reliquis trianguli

duobus lateribus 13A , Ar minora quidem
esse , majorem verni angulum continere , ipsum
BAI’ ipso BAP.

est plus grand que l’angle AAI’ (riot. 9); donc , puisque dansple triangle are, l’angle

13m est plus grand que l’angle BAT , et qu’un plus grand côté soutend un plus grand

angle (19), le côté AB est plus grand que le côté Br; mais AA est égal à Ar; douci

les côtés BA, Ar sont plus grands que Br. Nous démontrerons semblablement
que les côtés AB , Br sont plus grands que rA , et les côtés Br, rA plus grands
que AB. Donc, etc.

PROPOSITION xxr.

Si des extrémités d’un des côtés d’un triangle, en construit intérieurement deux

droites, ces deux droites seront plus petites que les deux côtés restans du
triangle , mais elles comprendront un plus grand angle. ’

Des extrémités B, r du côté Br du triangle ABr , construisons intérieurement
les deux droites BA , or; je dis que les droites 8A , AI’ sont plus petites que
les deux côtés restants BA, Ar, et qu’elles comprennent’un angle Bar plus

grand que l’angle BAT. l
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Anixôœ 7&9 il BA ivri ria E.

K4) in) maya-à; 7917057011 a; No anomal 73;

kami; puîné; sin , 706 ABE alpe: Tpryaivou au.

No wÀtupetl ’ ai AB, AE si; DE peiÇovi; si!"

kami vrponeitrou il BT’ al à”): 8A, AT 7071 BE,

ET laiton? tin. m’a", 1m) "il TEA 57176000

ai No wÂtupal ni TE , EA 15; TA fuira"?
sin , 1:01th wponsia-Gœ il AB° et; TE , EB clip: 75v

TA , AB [LIIIIOW’Ç tien. MME 75v BE, ET luire";

Êæeixôna’av ai BA , AT’ www? ripa aï 8A, AI

TGV BA, AT miÇovi; n’a-1.

B

mixa, in) ranci; Tpryalyou 3l Étui; 7min
75’; i713; a) givrera-fin falzar lent” Ton TAE

ripa 19:74.in il i173; 7min: si 673 BAT page»
lori 7:7; 606 TEA. A19: relira Tain» ’ la; 1-06

ABE 37576700 ri ira-È; 7min: Il 67:3 TEE pure-w

in) Tif; Ô7rà BAT. AMaË’rrï; dvrà TEE [Mile]!

m1746" à ôvrà BAT’ man; and à 67:8 BAT ,uuC

(au irrl 75; rhô BAT. Eèv alpes, mai 7è i559

Prolongeons 8A vers E.

Producatur enim BA ad E.
Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo

majora sont, ARE trianguli duo latera AB, A!
ipso DE majora sunt. Communis addatur ET;

ergo BA , AT ipsis En , ET majores sunt.
Rursus , quoniam TEA trianguli duo latera TE,
E4 ipso TA majora surit; communis addatur A3;

ergo TE, En ipsis TA, A3 majores sunt. Sed
ipsis B8, ET majores ostensæ sunt BA, AT;
multo igitur BA , AT ipsis BA, AT majores sunt.

A

F

Rursus , quoniam omnis trianguli extcrior
angulus interiore et opposito major est, TAE
trianguli exterior angulus BAT major est ipso
TEA. Proptcr eadem utique et ABE trianguli
exterior angulus TEE major est ipso BAT. Sed
ipso TEE major ostensus est BAT; multo igitur
BAT major est ipso BAT. Si igitur, etc.

Puisque deux côtés d’un triangle quelconque sont plus grands que le côté res-
tant (20), les deux côtés AB, AE du triangle ARE sont plus grands que le côté 8E;
donc si nous ajoutons la droite commune Br ,v les droites BA , Ar seront plus grandes
que ,BE, ET. De plus, puisque les deux côtés r15 , EA du triangle un sont plus
grands que TA , si nous ajoutons la droite commune AB, les droites TE, En seront
plus grandes que rA , A3; mais on a démontré que les droites BA , Ar sont plus
grandes que BE , ET; donc les droites BA , AT sont beaucoup plus grandes que BA , Al".

De plus , puisqu’un angle extérieur d’un triangle quelconque est plus grand
qu’un des angles intérieurs et opposés (16), l’angle BAT, qui est un angle exté-

rieur du triangle AEr, est plus grand que l’angle TEA. Par la même raison l’angle
TEE, qui est un angle extérieur du triangle ABE , est plus grand que l’angle BAT;
mais il a été démontré que l’angle BAT est plus grand que l’angle TEE ; donc l’angle

BAT est beaucoup plus grand que l’angle BAT. D0nc , etc.
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nrorAztz a6.

A. s A. il 7 Il a NEn 7,31m mentor , au un! un: que: 1’11;
«Tamia-au; giletier; l , Tpi’ymoy antiradar hit":

7è; No ri; Mini; "font; riva: mima trat-F’ a . PI x E AWfldi’ofuvdç, du. To un: mari; TPl’yldVOU,

rai; No wAsupaiç rif; Mufti; perron; 07m: ,
1":er peraAzpCayoluimç ’.

Encarta ai 6206m qui"; .6654: ai A, B, T,

’ sa aen ai No ru; Mimi; page"; irrue-av, enivra
piraAapCavipwai , ai [En A, B 75; T , a; J? A, T
aï; B, "si in ai B, T 75; A: Je? N in 751! 7m?
117; A, B; T Tpi’yæyov avanie-Menu;

I " Ü EEntendu 7:; and": n AE , maqua-pin la"

l l i l l n.
zut-rat To A, drupe; à net-rat 73 Et mi nitrer» 7p

E Il c N A[LlPAlfl n Al, 7p «Pi B in»; 2H, 7j; à T in

PROPOSITIO XXII.

Ex tribus rectis , qua: sunt æquales tribus
datis rectis, triangulum constituere; oportct
autem duas reliquâ majores esse, omnifariam
sumptas , quia et omnis trianguli duo laiera
reliquo majora sunt, omnifariam sumpta.

Sint datæltres recta: A , B, T, quamm duæ
reliquâ majores Sint, omnifariam sumptæ, ipsæ

quidem A, B ipsâ T, ipsæ vero A, T ipsâ B, et

denique ipsæ B, T ipsâ A; oporlet igitur ex redis

æqualibus ipsis A , B, T triangulurn constituere.

Exponatur aliqua recta AE , terminata quidem
ad A , infinita vero ad E; et ponatur ipsi quidem
A æqualis A2, ipsi vero B æqualis 2H, et ipsi T

PROPOSITION XXlI.
Avec trois droites qui sont égales à trois droites données, construire un triangle:

il faut que deux de ces trois droites , de quelque manière qu’elles soient prises ,
soient plus grande que la troisième ; parce que deux côtés d’un triangle, de
quelque manière qu’ils soient pris , sont plus grands que le troisième.

Soient données les trois droites A , B , r, dont deux , de quelque manière qu’elles

soient prises, soient plus grandes que la troisième ; les droites A, B plus grandes
que r; les droites A , r plus grandes que B , et enfin les droites B, r plus grandes
que A 5 il faut, avec trois droites égales aux droites A , B , r, construire un triangle.

Soit la droite AE, terminée en A , et indéfinie en E; faisons la droite Az égale à

la droite A (prop. 5), la droite 2H égale a la droite B, et la droite H0 égale il
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si 146° mati IÛTPlp ph 797 Z, han-riper: «Pi 74;

2A, xu’xMç 7t7pé09m 5 AKA’ un) miÀn, drap?

ph 75 H, «Planifiez-r: à l 753 ne, 26m; ’
yrtypaiçau 5 me, nui imÇquôœa’av a; K1, KH’

N’y» En in szôv côôuôy, 75v 77m d’un)"; A, B,

T, Tpi’wvov surinera: A Tri KZH.

e

æqualis HO ; et eentro quidem z , inter-
Vallo vero ZA, circulus describatur AXA; et
rursus , centra quidem H , intervallo vero He ,
eirculus describatur KAO , et jungantur Il,
KH;dico ex tribus rectis , æqualibus ipsis A,
B, T , triangulum constitutum esse KZH.

Emi 03v 5 1-5 Z nptî’ov uiwpov in) 703 AKA

10’an in Écrit il ZA 737 ZK’ tintai ri ZA tri? A

irriv irise aux) il K2 zip: 1’37 A Éniv in. HÉÀH’,

imi rit H mutin aira-for irri Toi? Axe minou,
in êniv si ne a; HK’ me si ne 1-5 r êniv
i’a’n’ mi ri KH sipo: 75 T irriv in. En: à? un)

il 2H au? B l’a-ut ci 7717; cipal. 11562711 ai K2, 2H,

HK, qui 7:7: A, B , T irai sin’v.
En Tpiâiv ripa rôetiôv Tôy KZ, 2H, HK, initia-n

i’a-au que) 747; d’amie-au; ancien; 727; A, 8 , T,

t d a.Tpiçawov nrirrwral ’70 KZH. Omp «in nome-al.

Quoniam igitur Z punctum centrum est ARA
circuli , æqualis est ZA ipsi zx; sed 2A ipsi A

est mitais; et Il igitur ipsi A est æqualis.
Rursus , quoniam H punctum centrum est Axe
circuli , æqualis est H6 ipsi HI; sed ne ipsi T
est æqualis; et KH igitur ipsi T est æqualis. Est

autem ct ZH ipsi B æqualis; tres igitur rectæ
K2, 2H, HI! tribus A , B, T æqualcs sunt.

Ex tribus igitur rectis KZ , 2H, HIC, qua: sunt
æqualcs datis rectis A , B, T, triangulum cons-
titum est KZH. Quod oportebat facere.

la droite r; du centre z et de l’intervalle 2A décrivons le cercle AKA (dem. 5);
et de plus du centre H et de l’intervalle ne décrivons le cercle AKG, et joignons
K2, KH; je dis que le triangle KZH est construit avec trois droites égales aux

droites A, B, r. ’ ,Car puisque le point z est le centre du cercle AKA , ZA est égal à 2K (déf. x5);
mais 2A est égal à A; donc KZ égal à A. De plus, puisque le point H est le centre
du cercle Axe, ne est égal a HK; mais He est égal à r; donc KH est égal à r.
Mais 2H est égal à B 5 donc les trois droites K2, ZH, HK sont égales aux trois

droites A, a, r.
Donc le triangle KZH a été construit avec trois droites x2, 2H, un, qui sont

égales aux trois droites données A, B, r. Cc qu’il fallait faire.

i
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Erre» si ph 909604 "39th Il AB, tridi qui;
467:; 01.149701 Tri A, Il A 906170": 7min :5003
7Pdlx’40ç si 57:5 ATE’ 5’174": qui; 737 «Tuerie,

and; 7j? AB, nui 75 7rptiç durs? nptîtp et? A,
7:»? d’amie!) 707i; tdeuypa’ypo) 7j? tirai AIE i’nw

7min 956679:1on aunions-3’11.

39

PROPOSITIO XXIII.
Ad datam rectam, et ad punctum in eâ ,

dato angulo rectilinco æqualem augulum recti-
liueum constituere.

Sit quidem data recta AB , in eâ vero
punctum A , et datus angulus rectilineus
ATE 5 oportet igitur ad datam rectam AB, et ad

punctum in eâ A, data angulo rectilineo ATE
æqualem angulum rectilineum constituere.

T EUnivers if lut-ripa; 757 TA, TE TdeYTd
ranch rai. A, E, tu) imCstixôu si AE’ tuai in

I4 a d ’I b79mn «leur», au sien mu que: 717; TA, AB,

b d Il ’33 .TE , Tpi’yuyoy cuveau-aira ’70 Ali-I , un: [07W un:

mir [dt TA tri? A2, Tllï Pi TE 7:5 AH, mi in
trin AE 7j; 2H.

H B
Sumantur in utrâque ipsarum TA , TE quælibet

puncta A, E, et jungatur -AE; et ex tribus rectis ,
quæ sont æquales tribus TA , AE, TE, triangulum

constituatur A211 , ita ut æqualis sit TA quidem

ipsi A2 , ipsa vcro TE ipsi AH , et denique A!
ipsi 2H.

PROPOSITION xxm.

A une droite donnée, et à un point de cette droite, construire un angle recti-
ligne égal à un angle rectiligne donné.

Soient donnés la droite AB , et un point A dans cette droite; que ATE soit
l’angle rectiligne donné; il faut a la droite donnée AB et au pointAA de cette
droite , construire un angle rectiligne égal à l’angle rectiligne donné ATE.

Soient pris , dans l’une et l’autre des droites TA, TE , deux points quelconques
A, E, joignons AE, et avec trois droites égales aux droites TA , AE , TE, construisons
le triangle AZH au), de manière que TA soit égal à Al, TE égal à AH, et AE égal
à 1H.
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Erre) No Tpiywva 1è ART, AEZ, Taie No
wàtupèç ni; AB, AT "mais duel wÀtupaÎç rai;

AE, AZ i’a-aç ixowat, inaripatv êxdTl’Pq, Tir

[Liv AB ’rfi AE, ri" (N AT 737 AZ, 7109111 d’3 il

tir-ri BAT 7min; 717; tiré EAZ ’ page»! :0714” Aigu

in mati [bien il RT Bine; rît E2 [niçois irriy.
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Quoniam igitur duæ AT, TE duabus 2A,
AH æquales surit, utraque utrique , et basis
A]! basi ZH æqualis, augulus utique ATE angulo

ZAH est æqualis.

Ad datum igitur rectum AR , et ad punctum
in eâ A, date angulo rectilineo ATE , æqualis
angulus rectilineus constitutus est ZAH. Quod
oportebat facere.

PROPOSITIO XXIV.

Si duo triangula duo latera duobus lateribus
æqualia habeant , utrumquc utrique , augulum
autem angulo majorem habeant, qui ab æqua-
Iibus latcribus contiuetur ; et basim basi majorem

liabebunt.

Sint duo triangnla ART , AEZ, duo laiera
AB, AT duobus lateribus AE, AZ æqualia ha-
bentia , utrumquc utriquc, AR quidem ipsi AE,
AT vero ipsi A2, et angulus RAT angulo EAZ
major sit; dico et basim RT basi El majorem
esse.

Puisque les deux droites AT , TE sont égales aux deux droites ZA, AH , chacune
a chacune, et que la base AE est égale à
l’angle ZAH

la base 1H, l’angle ATE sera égal à

Donc à la droite A8 , et au point A de cette droite, on a construit l’angle Tees
tiligne ZAH égal à l’angle rectiligne ATE. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXIV.
Si deux triangles ont deux côtés égaux , chacun a chacun , et la base de l’un

plus grande que la base de l’autre, ils auront les angles compris entre les côtés
égaux plus grands l’un que l’autre.

Soient les deux triangles ABr, AEZ, ayant les deux côtés AB , AT égaux aux deux
côtés AE , Az , chacun à chacun , le côté AB égal au côté AE, et le côté AT égal au

côté Al; que l’angle BAT soit plus grand que l’angle 5A2 ; je dis que la base Br est

plus grande que la base El.
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Emi 7èP FCiÇdY ir’liv ’ti 675 RAT 7min Tif;

tiaré EAZ yawiaç, (transmirent 7rpàç 7j; AE ulôu’çt,

mi 753 vrpàç dtrrî’ aussi? 75 A, tri tiré BAT

yawl; in il 673 EAH’ uni stria-9m énoripçvéiv AT,

Al in il AH, nui iWICetixewaur ni EH, 2H.

’A

B

Emi 051 in ici-Tir d’air AR 75 AE, sidi AT
7:5 AH, No d’à ai RA, AT (l’un-i 7:27; EA, AH

e x I E E tin: n’a-i7, ixœripat sxuripq. , au: yawm a une BAT

7m14 ri; zizi EAH in i071" Baie-1; ripa si RT,
Caïn: 7:5 EH iniv in. noix", in) in irriv il
A2 si AH, in irri ami 5 si 6m; AZH 7min et? 67:3

AHZ’ puij ripez il 613 AZH , 15; 67:3 EHZ ,
woMê sipo: FÛIÇUY irriv si 6773 EZH Tif; inti: EHZ’

Kali inti Tpiyawo’y in: 73 EZH ,ptu’Covat ixov Ttiy

duit EZH 7min Tiiç tin?) EHZ° (ami «Pi Ttiy fuiront

7min d’azur "Nopal àvronim’ptirwv ripa mati 6

7rAwpà ilEH 7?; EZ. In Pi si EH tr? BT’peiCæv

ripa niai si BT 75; El. liait! cipat No, irai ni E579

41
Quoniam enim major est RAT angulus EAZ

angulo, coustituatur ad AE rectam, et ad punetum

in cri A, ipsi RAT angulo æqualis EAH; et ponatur

alterutri ipsarum AT, Az æqualis AH, et jun-
gantur EH , 2H.

A

E’z

Quoniam igitur æqualis est AR quidem ipsi
AE, ATipsa vero ipsi AH, duæ utique RA, AT
duobus EA , AH æquales suut, utraque utrique, i
et angulus RAT angulo BAH æqualis est; basis
igitur RT basi EH est æqualis. Rursus, quoniam
æqualis cstAz ipsi AH, æqualis est et AZH angulus

ipsi AHZ; major igitur AZH ipso EHZ; mollo
igitur major est EZH ipso EHZ. Et quoniam triand

gulum est EZH , majorem habens EZH angulum
ipso EHZ; majorem autem angulum majus lattis.

subtendit; majus igitur et latus EH ipso E2.
Æquale autem EH ipsi ET; majus igitur et B?
ipso E2. Si igitur duo , etc.

Car puisque l’angle BAT est plus grand que l’angle EAz , construisons sur la
droite AE , et au point A de cette droite, un angle EAH égal à l’angle BAT (25); faisons

la droite AH égale a l’une ou à l’autre des droites AT, Az (5), et joignons EH , 2H.

Puisque AB est égal a AE, et Ar a AH , les deux droites RA, AT Sont égales aux
deux droites EA , AH, chacune a chacune; mais l’angle BAT est égal a l’angle BAH 3

donc la base Br est égale à la base EH (4). De plus, puisque A2 est égal à AH,
l’angle AZH est égal à l’angle AHz (5); donc l’angle AZH est plus grand que l’angle EHz;

donc l’angle EZH est beaucoup plus grand que l’angle EHz ; et puisque EzH est un

triangle , ayant l’angle EZH plus grand que l’angle EHZ , et qu’un plus grand
côté soutend un plus grand angle (19), le côté EH est plus grand que le côté E2;
mais EH est égal a Br; donc le côté Br est’plus grand que le côté El. Donc, etc.

ô



                                                                     

[p

IIPOTAIIE m’.

Bât No qu’un: 7è; No wAeupa’tç 1’17; ’ «hm-l

n v il e l c I a t xWÀIUPIMÇ un; Cxp, mac-repu nous", ’nw à

Cairn 15; Bénmçpeiçom in h and 7;"! 7min

N I I Il t t x a. w a N7:1; 7mm; purent tin , 121v wro 7071m? meam
æeplexopêvnv.

Env No 1?;ch ni ABr, AEZ, ’ràç No
whupè; qui; AB, AI 74?; (Pur? wÀIuPuî’ç 7:17;

AE, A2 l’au; imanat, barrira? Ëxwripqt, 791v

a» A]! 7,7 AE, 7M J; ar 1,? A2- Cairn; «Il à Br

Caïd-m; 7?; E2 purin invar N’y» 37: un) yawl:

Il Ôvrà BAT 7min 73; 6775 EAZ pelÇwv ici-n’y.

A

B

5 î u Y V t P- OE: 7ap ,14», un: In inw div-ru , n ËÀÆIU’WV’

Ü N U l Nun ,uwaw oôn :rrw a; 6570 BAT l 7p 675 EAZ,

Il I a! Ft- e -.un qui) av m s nul u Baie-t; î; Br [Saint 7p El:

a a! x a u u a x I 5 c e x6U! en: æ? 00X. an la”! en: 7mm: n 0’470

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO XXV.

Si duo triangula (lui; latcra duobus lateribus
æqualia habcant , ntrumque utrique , y basim
autem basi majorem liabcant; et angnlum angulo

majorem liabcbunt , qui ab æqualibus remis
continctur. i

Sint duo triangula ne, AEZ, duo laiera A! ,
A? duobus lateribus AE, A2 æqualis! habcntia,

utrumque utriquc, A3 quidem ipsi A! , A?
vero ipsi A2 , basis aulem El” basi il major sil;
dico et augulum BAP angulo EAZ majorem esse.

r

E ZSi enim non, vel æqualis est ci, vel minor ;
æqualis autem non est BAr ipsi BAI, æqualis
enim esset et basis Br basi il; non est autem;
non igitur æqualis est augulus BA.? ipsi EAZ.

PROPOSITION XXV.
Si deux triangles ont deux côtés égaux, chacun à chacun, et la base de l’un

plus grande que la base de l’autre , ils auront les angles compris entre les côtés
égaux plus grands l’un que l’autre.

Soient deux triangles ABr, AEZ , ayant les deux côtés AB, At égaux aux deux
côtés AE , Al, chacun à chacun, le côté AB égal au côtéAE, et le côté Ar égal au

côté Al; que la base Br soit plus’grande que la base El; je dis que l’angle BAI est
plus grand que l’angle EAZ.

Car si cela n’est point, il lui est égal, ou il est plus petit; mais l’angle BAr n’est

pas égal à l’angle En, car alors la base Br seroit égale à la base El (4); mais
elle ne l’est point; donc l’angle BAI n’est pas égal à l’angle EAZ. Mais l’angle BAr
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BAT 7:5 âwà EAZ. 063i ,qu ËÂa’mv inir si 673

BAT 75; 67:5 EAZ 7, hein-m 7è? ab 5th” nazi
Cala-1; si Br Ciao; 737; EZ’ «in in: fis côte d’9:

iàémv iniy si ûwà BAT 71.391,41 75; ami EAZ.

Eûz’xûn J3 31": de!” i’rn’ purot! d’9: irriv si Ûwà

BAI" 9 75; 675 EAZ. Eèr à”): (Na , ne) qui ÊEiiç.

nPOTAztz xç’.

Eèv No friront 7è; No 76071:1; Taïç’ «Pari

fluvial; 7m; Ëxp , korrigan! inca-ripe, uni ,uz’aw
vrAeuQair tu; vrÀwpçî i’nw, si": ’ 7317 711:5; 7:7;

Tous; parian, si "niv tine-ruinerait furia play 75v

7m: wwâr un? 7è; Mimi; aunerai; rai";
Anima"; chopai"; in; ifs: , inatTÊpaw inwre’pç,

la) ’n’w Mimi? 7min 7j? Mm? yuw’ç.

En» ’ No vpa’wva 7d. ABr , AEZ , qui;

No alevin; 1è; livré ABr, BFA ahuri nô; ôaà

Mil , EZA 7m; 1940771, inarripzy ixz-re’pç, vair

piv 67:3 ABr. 7:5 157:5 ’AEZ, 7917 a: tiré RIA 7j?

in?) EZA° 3x47» fi un) play wÂtUPèv un;
algol); 701w- 7rpo’npov, mir 7:95; qui"; 3’011:

43
Neque tamcn miner est BAF ipso EAZ , minor
enim esset et basis Br basi E2; non est autem ;non

igitur minor est BAF angulus ipso EAZ. Ostcnsum

est autem neque æqualem esse 5 major igitur est
BAI’ ipso 5A2. Si igitur duo , etc.

PROPOSITIO XXVI.

Si duo triangula duos angulos duobus angulis

æquales habeant, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri équale, vel quad est ad æquales

angulos, vol quad subtendit unum æqualium
angulorum; et reliqua latent reliquis latcribns
æqualia habehunt , utrumque utrique, et scii-
quurn angulum reliquo angulo.

Sint duo triangula ABr, AEZ , duos angulos
ABr , M’A duobus AEZ , 22A æquales habentîa ,

utrumquc utrique , ABr quidem ipsi A152 , BFA

vero ipsi EZA, habeant autem et unum latus uni
lateri æquale; primum , quod est ad æquales
angulos , ipsum Br ipsi Hz; dico et reliqna latere

n’est pas plus petit que l’angle EAz , car alorsla base Br serait plus petite que la base
El (24); mais elle ne l’est point; donc l’angle Bar n’est pas plus petit que l’angle
en. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas égal 5 donc l’angle BAT est plus
grand que l’angle 5A1. Donc , etc.

PROPOSITION xxvr.

Si deux triangles ont deux angles égaux, chacun à chacun, et un côté égal à
un côté, ou celui qui est adjacent aux angles égaux; ou celui qui est opposé à un
des angles égaux, ils auront les autres côtés égaux, chacun à chacun, et l’angle
restant égal à l’angle restant.

Soient les deux triangles ABlf, AEZ, ayant les deux angles ABr, En égaux
aux deux angles AEZ, au, chacun à chacun, l’angle ABr égal à l’angle AEZ, et
l’angle BFA égal à l’angle EZA ; que ces deux triangles aient aussLun côté égal à un

côté, et d’abord celui qui est adjacent aux angles égaux, le côté Br égal au
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Mafia"; ’ri’w BI’ 7j? ET) N’y.) é?! uni n’a; lourd;

nMuPaiç 1’47; ÀOIWŒTÇ m’Àtupat’Îç in; 15:1 , ira.-

70’de ixærépç, suiv [Liv AB 75j AE, 71’" a AI

7j? A2, un) «du Mmiv yard" tr? Mimi Wl’l’ç,

71’" 67:3 BAT 737 67R: BAI.

El 7&5; inonda-71v si AB 7j; AE, Mia 0.6713
page»; irriv t. Erre» paillerai AB, nazi Mia-8a» 7j,"

AIE in si EH , mi 37515694900 si HI.

reliquis lateribus æqualia habitura esse, utrumque

utriquc, A8 quidem ipsi AE, A? vero ipsi
Az , et reliquum angulum reliquo angulo,
au ipsi EAZ.

Si enim inrqualis est A3 ipsi AE, una earum

major est. Sit major AB, et ponatur ipsi A!
æqualis EH , et jungatur HP.

A

B et
q. l 5

livrai ow in t’a-rit! a; pi! 13H 7j? AE, n J: Br
737152, «No J’ai ai EH, Br d’un") fait AE , El i’a’cu

, x a I e I a I C C t«en, luthpd tlœTlPÇ, 1111740711 n une HBr

.. .
7(1’7;Ç 7p 137:5 AEZ in 56’71” Bain; cipal. n HI

pain: 7j; Al in in) , Inti 73 HBI’ api; www ra)"
AEZ nuança 770v Ëni ’, tu) ai Àomati 7min

N N I Il D, 6 f ’ Q Û Ilun; Â017ratlç7ùwldlç [0’11 narra: , ne a; au [0’11

h d I V Il Q U h Ichopez: uwo’ruvourw’ in up: n une HrB 70mn
Ü hfr? tiré AZE. And ai 07:3 AZH 75 une BTA

0 I l] h N Ï hvacuum mV un à 6m Bru de: 1p une tint

E ZQuoniam igitur æqualis est EH quidem ipsi
A5 , Br vero ipsi il, duæ utique 8H, la?
duahus Al! , EZ æqualcs sunt , utraque utri-
que , et angulus HEP angulo A82. æqualis est;

basis igitur HP basi A2 æqualis est , et
HEP triangulum AEZ triangulo æqualc est, et
reliqui anguli reliquis angulis :rquales crunt ,
quos æqualia latera subtendunt; æqualis igitur
HPB angulus ipsi AZH. Sed AZH ipsi IFA po-
nitur æqualis; igitur et nm ipsi au æqualis est,

côté E2; je dis qu’ils auront les autres côtés égaux aux autres côtés, chacun
à chacun, le côté AB égal au côté AE, le côté AI" égal au Côté A2, et l’angle

restant égal à l’angle restant, l’angle BAr égal a l’angle Bal.

Car si le côté AB n’est pas égal au côté AE, l’un d’eux est plus grand que

l’autre. Soit AB le plus grand; faisons BH égal à A15 (5), et joignons HI.

Puisque BH est égal à AE , et Br égal à E2, les deux côtés au, Br sont égaux
aux deux côtés AE, El, chacun à chacun; mais l’angle HBr est égal à l’angle

A152; donc la base tu" est égale a la base A2 (4); le triangle HBr est égal au
triangle AEZ, et les angles restants , soutendus parles côtés égaux, seront égaux aux
angles restants; donc l’angle un; est égalàl’angle AZE ; mais l’angle AZE est supposé
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Tan irriy, si ëAaÉmv 1g? milan, 370,: admet.

06: alpe: cintrai; in" Il A3 au? A]? in d’ami";
ü un) si BT 117151 il", No «hi ai AB, Br J’en-l

5’17; AE, El in: clair, incuripat ixœripç, nazi

7min si 675 ABTymiqt 7j? livré AEZ irriv infule];

a?" si AT péri: 737 Al in ini , nui Mimi 7min
si tiaré BAT 1-377 Mari? yawl; 1-3? 61315132 in iniv.

un à; WÉÀW, émana! loti tiré ni; ira;

paria; vrÀtupni énortivaua’n: 7m21, (Il; si AB ’rfi’

A]? Abat n’eût", au aussi ai Mural animal 74?;
ÀOIWÆÎÇ wÀeuFatT; l’a-au influa , 5,1137 AT 7j? Al,

ridé BT 737152, nazi in si Muni 7min. si 67:3
BAT 7j? Mm? 70H; 8 7j? tiré EAZ in irrita

Bi 7aËp aima-al; irrw 5’ Br 1j? El , ,uiat nôs-13v

page" irrita En!» piffant, si «levantin»; BT 737;

El ’°, nul Mia-6m 7:17 152 in si ne, la) Ë":-
Cuixew si A6."

Kai irai in inlv ii Pl! Be 75152 , Il N A3
737.115, (No N ai AB, ne (ne qui; AE, Ez
in: clair, État-ripa: inatripç, un) Maria; l’a-ct;

myéxoun’ flétri; tripot si A9 Cid-u Tji Al in

minor majori , quod impossibilc. Non igitur inæ-
qualis est A! ipsi AI; æqualis igiturcst. Est autem
et BT’ ipsi El æqualis , duæ utique A! , Br duabus

Ali , El æquales sunt , utraque utrique , et an.-
gulus ART engulo AEZ est æqualis; basis igitur
AT basi A2 æqualis est, et reliquus angulus BAI?

reliquo angulo EAz æqualis est.
Sed et rursus , sint ipsa æquales angulos latere

subtendentia æqualia , ut An ipsi AE; dico
rursus et reliqua latera reliquis lateribus æqualia

futura esse , Ar quidcm ipsi AZ , BT vero ipsi
EZ, et adhuc reliquum angulum BAT reliquo
angnlo RAZ æqualem esse.

Si enim inæqualis est 3T ipsi il, una earum
major est. Sit major, si possibile est, Br ipsâ
HZ , et ponatur ipsi E2 æqualis ne, et jun-
gatur A6.

Et quoniam æqualis est ne quidem ipsi Il,
A8 vero ipsi AE, duæ utique AB, ne duahus
AB, E2 æquales suut, utraque utrique, et an-
gulos æqualcs continent; basis igitur A6 basi A2

égal à l’angle BrA ; donc l’angle BrH est égal à l’angle BTA , le plus petit au plus

grand , ce qui est impossible ; donc les côtés AB , A15 ne sont pas inégaux; donc
ils sont égaux. Mais Br est égal à El; dolic les deux côtés AB, Br sont égaux
aux deuxicôlés AE, El , chacun à chacun; mais l’angle ABT est égal à. l’angle au;

donc la base At est égale à labase A2 (4), et l’angle restant BAT est égal à l’angle

restant EAZ. v I tMais de plus, que les côtés opposés aux angles égaux soient égaux , le côté
An égal au côté ne ,- je dis que les côtés restants seront égaux aux côtés restants ,

le côté At égal au côté A2 , et le côté BT égal au côté az , et que l’angle reStant BAI"

est égal à l’angle restant EAZ.

Car si le côté BT n’est pas égal aucôté El, l’un d’eux est plus grand que l’autre;

que BT soit plus grand» que E2, s’il est possible; faisons ne égal à E2 (5) ,fet jOi-..

gnons A9.
Puisque se est égal à E2, et AB égal à AE, les deux côtés AB, ne sont égaux aux

deux côtés AE, 52, chacun à chacun; mais ces côtés comprennent des angles
égaux; donc la base A9 est égale a la base Al (4); le triangle A136 est égal au
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x l A.irrl , un To A38 sz’yurov 71,; A152 ’rplyaâvqu l’en

a x a x a I n m ,cru, un: au ÀOlfl’dJ 7mm: Tœlç Àol’il’dlç 70mm;

y ,, u r 3 a (Il s t lmu gray-nu ,uç a; au mon vrAwPau uronnvaurn’

V Il a * f l æun! taper. inti! n uvro 36A yœvîtl 1p 675 EZA.

t f l N fAnd. a une EZA Tu taré RIA " inlv il". nul 5

. l Ü N e lu7ro BGA upas 7p mura BrA înlv la.» l” dynamo

l N s eà: un AGI 5 livra; yawl: 41 5m) 36A l’au En)

a. a t a a a. ltu un; un nmvatvn’or 7p 67:0 nm , 3m!)

A

B

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS DÎEUCLIDE.

amans est, et triangulum 486 triangulo AEZ
æquale est, et reliqui anguli reliqui; angulis
æqualcs émut , quos æqualia latera subtcndunt ;

æqualis igitur est BOA angulus ipsi EZA. Sed
EZA ipsi BFA est æqualis; et 30A igitur ipsi BPA

est æqualis; trianguli igitur ABr exterior an-
gulus 30A æqualis estinteriori et opposito BPA ,

quad est impossibile. Non igitur inæqualis est

A

B erâNwznv. DE): 5p: almée le?" a? Br 737 E2,
l’a-n ëPÆ. En: Il nul ÊAB 137 A15 leur Na «N aï

AB, Br (Fuel 717; AE, El. l’a-eu tïtlv, luctn’pat

Ëxatfêpç, tu) Mafia; la; artPJÉxoua-r Béa; ipat

Il AI Caïn: ri Al l’a-n 361), ml 13 ABr 7pt’yayov

75 AEZ Tptyévça 791w, nul Aorml "’ 76971,11 t; 673

BAT 757 Mm? yww’ç Tél 57173 EAZ la?! ’l. fiel? alpe:

No, un) 713.5554.

E Znr ipsi 22 ; æqualis igitur. Est autem et A8 ipsi

A! æqualis; duæ igitur AB, Br duabus Ai.
Il æquales sunt, utraque unique, et angulos
æquales continent ; basis igitur AP basi dz
æqualis est, et triangulum A31? triangulo AEZ
æquale , et reliquus angulus BAF reliquo angUJo
3A2 æqualis. Si igitur duo, ctc.y

t

triangle AEZ, et les angles restants, opposés aux côtés égaux, serom égaux aux
angles restants, chacun à chacun ; donc l’angle 36A est égal à l’angle Eu; mais
l’angle EZA est égal al’angle RIA; donc l’angle BGA est égal à l’angle En; donc

l’angle extérieur BOA du triangle Aer est égala l’angle intérieur et opposé nm; ce

qui est impossible (16) ; donc les côtés Br, Ez ne sont pas inégaux ; donc ils sont
égaux. Mais le côté A3 est égal au côté A15 ; donc les deux côtés A8 , Br sont égaux

aux deux côtés AE , El , chacun à chacun ; mais ces côtés comprennent des angles

égaux; donc la base la est égale à la base Al (4); le triangle ABr, est égal au
«angle AEZ, et l’angle restant Bar égal à l’angle restant au. Donc , etc.
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morula gr.
Suiv si; No lôôda; réagît: ipvrimoura 7è;

invasif 7min; in; évolua; «on? , raffl-
Aqu: l’a-orna «Daim; ai 9591711.

Bi; 7&9 No crieries fait A13 , TA «36:71 lp- -

riz-rouez si El, qui; îvaÀAaiE 7min; 7è; 57:3

’AEZ , 132A 7m; haha; muiru’ il)» il?!
fafcl’ÀÀlÀûlG in" i A8 a"; TA ’.

PROPOSITIO XXVII.

Si in dues rectas recta incidens alternos an-
gulos æqlales inter se faciat, parallclæ erunt
inter se rectæ.

In dues enim rectas A]! , TA recta incidens
nz, altemos angulos AEZ , EZA æquales inter se
faciat; dico parallelam esse A3 ipsi FA.»

C

T

E; 741p ,wi, inCatMc’pmm a; AB, TA cup-

7110061711, si?" in) val BA pipa, si iwl 7è. At.
ExCeBMicOm-ay, ne.) eupmw’rÉ-mo’aw in: 7è BA

pipa garni i3 H. I .
Tptya’vou N Toi? EHZ si inti; yawl: il livré

A121 in inl 7g? ira-5; ml «emmuriez! 75 67:6
EZH’, 37np inlv délirant" orin alpe «si AB,

TA izCaAÀtipwm nunc-M7714: in) qui. BA

H

Si enim non , productæ A) , rA, convenaient

vel ad 3A partes , vel ad A? ; producantur, et
conveniant ad 3A partes in H .

Trianguli igitur EHZ exterior angulus AEZ
æqualis est interiori et opposito BZH , quad est
impossibile ; non igitur A]! , FA productæ con-
venient, ad 8A partes. Similiter autem osten-

PBOPOSITION XXVIL- n
Si une droite tornbant sur deux droites fait les angles alternes égaux entr’eux,

ces deux droites serontparallèles.
Que la droite EZ tambant sur les deux droites AB , rA fasse les angles alternes

AEZ , En égaux entr’eux; je dis que la droite AB est parallèle à la droite TA.

Car si elle ne lui est pas parallèle, les droites AB, TA étant prolongées se
rencontreront , ou du côté 13A , ou du côté Al". Qu’elles soient prolongées, et qu’elles

se rencontrent du côté En, au point H.
L’angle extérieur AEZ du triangle EHZ est égal à l’angle intérieur et opposé

EZH, ce qui est impossible (16); donc les droites AB, r4 prolongées du côté BA
ne se rencontreront point. On démontrera de la même manière qu’elles ne se ren-
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flip». Opale; il d’amener-ra: , 311 midi in) Toi.

Ar’ «Hi ivri Infini»: Toi pipa cupvrt’w’rcurau,

wapéÀÀnÀot’. tif]. vratPœ’AAnAoç ripa: Écrit il AB

et? FA. Erin ripa. si; (Na, sur) qui 355;.

. .rIPorAEIE m5.

l j I O f l Â Î I bEau U; duo soûtra; influa manucura 7m

r t I a. s t x l I N a xen"; 7wt’ldy Tu un; un amusa-nov un cm

t a t I Il A. û t a N x a Nau cru-rat tu?» mur mugi, n Ta; un; mu un

t a t I t I 6 n v a, rTa mon pep» (hmm! op au; N’ai; 7mn; r "lapal-

II N
AM0: env-raz infirma; ai «Menu.

b I I d hlEl; 7a? duo "392:1; Ta; AB, TA triera: t’y.-
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detur neque ad AF; .quæ autem in neutras
partes convcniunt , parallclæ sunt; parallela.
igitur est A]: ipsi FA. Si igitur in dnas, etc.

PROPOSITIO XXVIII.

Si in duas rectas recta incidcns exteriorem an-
gulnm interiori et opposite et ad easdem partes
æqualem faciat , vol interinres et ad easdem partes

duobus rectis æquales faciat ; parallelæ émut

inter se rectæ.

In duas enim rentas AB, FA recta ineidens
extcriorem angulum EHB interiori et oppo-
sito, angulo BOA æqualcm faciat, vel inte-

zpep . .,
U I . l . d b , x b Î bleur amurai, n 719 un; un un on: 1!qu

FI V,ue’pu Toi; I173 BHG, H84 finir lapent; tfdç’

A5740 31’: wapéAÀnAo’ç irrw si AB 737 FA.

riores et ad easdem partes ipsos 3H6, H64
duobus rectis æqualcs; dico parallelam esse A)
ipsi FA.

contreront pas non plus du côté At ; mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun
côté sont parallèles (déf. 55); donc la droite AB est parallèle à la droite ra.

Donc , etc. l
PROPOSITION XXVlIr.

Si une droite tombant sur deux droites fait l’angle extérieur égal à l’angle
intérieur, Opposé , et placé du même côté, ou bien si elle fait les angles intérieurs

et placés du même côté égaux à deux droits , ces deux droites seront parallèles.

Que la droite E2 tombant sur les droites AB, rA fasse l’angle extérieur lit-m
égal à l’angle intérieur HGA , opposé, et placé du même côté , ou bien les angles

une, HeA intérieurs , et placés du même côté, égaux à deux droits; je dis que la
droite A8 est parallèle à la droite ra.
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livrai grip in irriv ri tin-à EHB qui tic-to BOA ,

êAÂcÈ si 6173 EHB au? I573 AHO ifllt’ in, mati il

57:3 AHO alpe 737 67:3 BOA irriI’ in. and tian
iratÀÀa’E- wapéAÂnÀa; aipat inlr si AB 1371A.

HiÀn, irai a; 697d BB6, BOA JUflV 5,2917;
ava-au clair, tic-i d’à nazi ai in?) AHO, BB9 d’unir

épdatî; leur ai alpe livré AHO, BB6 747; 6773

BB6, BOA i’œu tic-Î. Kamis aitppptia’Sm a; tiaré

BB6, Muni ripai; :3976 AHO Mira-37 7;? riflé BOA

irriv l’or uai ria-w innéi- wœpaiÀÀnÀo; ëpat

irriv Il A8 7;? TA. liait tripot si; No, and ni. i512.

l’IPOTAZIz 16’.

H si; Tri; crapatÀÀIiAauç 91392121; 559271 Lumi-

7r-rount Toi; T: ËInÀÀèE 7min; l’au; intima;

9101:7, tu) niv ira-è; 737 ivre; uai aimvatr’riov,
nui En) Toi attirai pipit leur ’

i7; ni culera: pif» durit! ÈpBaÎ; in;

El; yolp wcpnÀAn’Mu; 309211; ni; AB , TA

:5964. iptmvr-rêræ si EZ’ Aigu 371 Toi; 70

. x l ’ l t, au Ta; un; mu

Quoniam enim æqualis est EH]! ipsi BOA ,
sed EHB ipsi AHO est æqualis , et AHO igitur
ipsi BOA est æqualis 5 et sunt alterni; parallcla
igitur est A! ipsi FA.

Rursus , quoniam anguli BBO , BOA duobus
rectis æqualcs sunt , sunt autem anguliABO, BB0

duobus rectis æquales; ergo AHO, BBO ipsis
BHO, BOA æqualqs sunt. Communis auferatur

BB9; reliquus igitur AHO reliquo BOA est
æqualis; et sont alterni; parallela igitur est A:
ipsi FA. Si igitur in duas , etc. .

PROPOSITIO XXIX.

In parallclas rectos recta incidcns , et alternes
angulos æqualcs inter se facit, et exteriorem inte-

riori et opposito et ad casdem partes æqualem ,
ctinteriorcs et ad casdcm parles duobus reclis
æquales.

In parallelas enim reclus AB, FA recta incidat
E2; dico com alternes angulos AHO, BOA æquales

Car puisque l’angle EHB est égal à l’angle nos, et que l’angle me est égal à

l’angle AHG (t 5) , l’angle AHO est égal à l’angle BOA; mais ces angles sont alternes;

donc la droite AB est parallèle à la droite in (27). l
De plus, puisque les angles BB6, BOA sont égaux à deux droits, et que les

angles me, une sont aussi égauxa deux droits (15), les angles nue, 3H9 seront
égaux aux angles son, BOA. Retrancbons l’angle commun BB6; l’angle restant ABO

sera égal à l’angle restant BOA; mais ces deux angles sont alternes; donc la droite
A8 est parallèle à la droite rA. (27). Donc; etc.

. PROPOSITION XXIX.
Une droite qui tombe sur deux droites parallèles, fait les angles alternes égaux

entr’eux, l’angle extérieur; égal à l’angle intérieur opposé et placé du même

côté, et les angles intérieurs placés du même côté , égaux à deux droits.

Que la droite E2 tombe sur les droites parallèles AB, TA; je dis que cette droite
fait les angles alternes ABO, BOA égaux entr’cux , l’angle extérieur EHB, égal à

7
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facere , et exteriorem angulum sur interiori et
opposito et ad easdem partes BOA arquaient ,
et interiorcs ad easdem partes 5H9, ne» duobus

eremis æquales.

E .Hi ’B.A p A
r ejEî 734 17m5; in" si 6775 A116 7;? 67A; H611,

piot uô-rôv piffant irriv. Etna ,ueifaw il 67:3
AHO 737; 13715 HOAfl K049i! 71700121094» si (in?)

BHe- ai «2,»; 5775 AHO, me 75v 67:5 me,

HeA ptifoviç dm. mais ai dwà me, me
dandy 59647; in: ria-t’y. et? à”): ôwà 131-16,

HGA No ôFÔIÎw ËÀaÉa’royÊç de". Ai à in:

iÀMa’ôvwv si «No 5,5959 ÊchtAÀôpwau si; Éwupov

wpwifl’rouaw’ ai sipo: AB, TA inCaÀÀtipwau u’ç

draper wymroôrrœr 06 wywiwroua-n Il, «91è
«à szæAÀÉÀou; aîu’falç dvroueîa’Oau’ ode cilla.

N Y IlJim-ô; in" il ôvrà A116 1p 67:5 HGA’ un: apa-

Si enim inæqualis est A80 ipsi H91! , unus
corum major est; sit major Ana ipso HGA. Com-

munis addatur me; ergo AHG) , une ipsis me ,
BOA majores mut. Sed [me , 3H9 duobus

. redis æqualcs surit ; ct igitur BHG , HGA duobus

redis minores surit. Rectæ autem a minoribus
quam duobus rectis produclæ in infinitum con-

currunt. lpsæ igitur À]! , FA produclæ.in infi-

nitum concurrent; non autem concurrunt, quia
parallelæ ponuntur; non igitur inæqualis est AHG

ipsi H913 5 æqualis igitur.

l’angle HeA intérieur opposé et placé du même côté, et les angles 3H9, HeA
intérieurs et placés du même côté, égaux à deux droits.

Car si l’angle AHG n’est pas égal à l’angle HeA , l’un d’eux est plus grand. Que

l’angle me soit plus grand que H94. Ajoutons l’angle commun me , les angles
me, une seront plus grands que les angles me, HeA ; mais les angles me , me
sont égaux à deux droits (15); donc les angles BB6, HGA sont moindres que
deux droits. Mais si deux droites sont prolongées à l’infini du côté où les
angles intérieurs sont plus petits que deux droits , ces droites se rencontrent
(dem. 5); donc les droites AB, TA prolongées à l’infini se rencontreront. Mais
elles ne se rencontreront pas, puisqu’elles sont parallèles; donc les angles Ana,
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AM8; à (mà me vil 67:3 en]; ênlv Ter
ne) si on?) lit-13.5134 737 ôvrà HGA irriv in.

Kawa "permirent si (3773 BHe’ aï 5.91 67H)

EHB, une un"; 57:3 me, nez: tu: dab.
MME ai tira EHB, Bite «Purin! 51:64:72 in: sin”

au) a; (in?) BB6, HGA sipo: «Tua-b 5,3617; in:
tin-t’y. H cipal si; 1è; wapzMÉMuç, Ml 73. iëîç.

uroraztz X.
Ai 7g? ouï-ri? «En; empaumiez ni abomina;

de) watpaiAÀnÀot.

.1307» item-Élie: 73v A8 , TA 737 E2 muph-

Aqur aisy» 374 la) a; AB 137 TA in) "api?"

Anne.
gammé?» 7è? si; aérai; 169.74 si HK.

Kari brai si; vraPaMiiMuç tôôu’a; ni; A8 ,

El 1590?; ipwinrmzev si HK , in aipa si 13ml
A116 7:5 67:3 H82. ném , inti si; ni; l wap-

Scd Aile ipsi Lit-ut est æqualis; et EHB igitur

ipsi BOA est æqualis.

Communis addatur 8H0; ergo EHB, 3H9
ipsis me , HeA æquales saut. Sed un; , me
duobus rectis æquales sunt 5 et 3H6, HGA
igitur duobus mais æquales saut. Ergo in
parallelas , etc. ’

PROPOSITIO XXX.

Quæ eidem rectæ parallelæ sunt , et inter se
surit parallelæ.

Sit utraque ipsarum A]; , FA ipsi 2.2 paral-
lela ; dico et A: ipsi FA esse parallelam.

lucidat enim in ipsas recta HI.

Et quoniam in parallelas rectas A]! , Ez recta
incidit HK , æqualis est Mie ipsi H02. Rursus
quoniam in parallclas recta: El , FA recta in-

HeA ne sont point inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle AHG est égal à
l’angle EHB (15); donc l’angle EHB est égal à l’angle 86A.

Ajoutons l’angle commun 3H9, les angles EHB , 3H6 seront égaux aux angles
me , HeA; mais les angles EHB, une sont égaux à deux droits (15); donc les
angles une, BOA sont égaux à deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXX.
Les droites parallèles à une même droite sont parallèles entr’elles.
Que chacune des droites AB , TA soit parallèle à El ; je dis que AB est parallèleà r4 .

Que la droite un tombe sur les droites sa , ra.
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aAAiÎÀcuç’ téÛeiotç ni; El , TA stillait: 5p.-

7rÊ7rrwxev i; HK, in Ëa’Tiv ii 137:5 H62 737 67:3

au. attige» à nazi à ont AHK un? ûnà nez
Ïo’n.Kctl il tin-à AHK site: 7.71 6:72: HKA Ërrivi’t-nwai

tien ÊmÀÀaÉE. TlatpaiÀAnMç défia Écrit! il AB 75? TA.

Ai de: du"; d’un? téô’eiçt’, nul Toi i552;

n p o TA z 1 z Mi.

Ami 703 Jaôéyvo; amadou ’ , 7;"; J’adalry 2592i;

. I î w t a Nrefendant 2092m7 çpdflfiwy 171721".

Erre. 7è ,ulev Joeiv enfiellai! 7è A , il dl
flafla-z 758271 il BT’ 52751 , ælà 705 A 0’11leon ,

tu? 8T tôûn’qt wapéMnÀov giletier nappait

«57:17:77.

cidit HIC , æqualis est H62 ipsi HKA. Ostensus

est autem et AHK ipsi H62 æqualis ; AHK igitur

ipsi HKA est æqualis; et sunt alterui. Paral-
lela igitur est 1m ipsi TA. Quæ igitur eidem
rectæ, etc.

PROPOSITIO XXXI.’

I Fer datum punclum , dalæ reclæ parallclam

rectum lineam dueere. t ’ I ’
Sit quidem datum punclum A , data vero

recta Br; oportet igitur , pcr A punclum, ipsi
Br recta: parallelam rectam lineam ducerc.

B A rEÏÀ’lŒeà’ :7rl 7’75 Br 707:3! "MJ" ’73 A a Sumatur in Br quodlibet punclum A , et jun-

itati imftu’xôœ à AA’ ml numéro 717:3; 7g? AA i gatur AA; et constituatur ad AA rectam , et ad

Puisque la droite HK tombe sur les droites parallèles AB , El, l’angle AHe est
égal à l’angle H92 (27). De plus , puisque la droite HK tombe sur les droites paral-
lèles El, rA, l’angle H92 est égal à l’angle HKA (28). Mais on a démontré que l’angle

AHK est égal à l’angle nez; donc l’angle aux est égal à l’angle au; mais ces

angles sont alternes; donc AB est parallèle à ra (29). Donc, etc.

EPR0P0s1T10Nixxm.
V Par un point donné, conduire une ligne droite parallèle à une droite donnée.

Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut par le point A conduire
une ligne droite parallèle à la droite Br.

Prenons sur la droite Br un point quelconque A , et joignons AA; construisons
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"usiez, tuai 765 rpèç mini «musico Te; A, 7j;
67:3 AAT yawl; l’a-n ii 137:3 AAE’ irai ithCAiia’dw

:77, Ideeidç tri; EA 155274 il A2.

Karl inti si; No 259214; Toi; ET, EZ 0139271
ipwfn-roura’ iiAA Tri; Ëlr’œÂÂèE provint; Toi; Il???)

EAA , AAT leur; émiait; crin-olim: , wapaiÀÀnÀqç

zip: Émit il E2 Br. IAli Toi; ÆoÜÊyToç alfa: camaïeu 705 A , ri; J’o-

Gu’rrp amuï; au? Br trapzz’MnÀoç 569276: 7p:,u,utl

intrant il EAZ’ 3m!) Elfe: 7:01.574].

nPorAEIz 2,63

l f A. A. laHavre; 791740700 puai; 7m wltupwy monau-

I C I l I A fi Î l mCàneumç, ii un; primat d’un d’un; un; un

I I Il , I l l ) l sa lamiral-nov un: M’Tl’ un au ava-o; TOI! TPIWIM’OU

A I t i n )’ , ,TF2]; gaina: d’un-w chaiç tu: rio-11’.

A

punclum in eâ A , angulo AAT æqualis angulus
AAE, et producaturin directum ipsi 5A recta AZ.

Et quoniam in dues rectos Br, 1-12 recta in-
cidcns AA alternes angulos EAA , AAT æqtmles

inter se facit, parallela est El ipsi Br.

Pcr datum igitur punctum A , data: reclæ Br

parallela recta linea ducta est HA Z. Quod opor-
tebnt facere.

PROPOSITIO XXXII.

Omnis trianguli uno latere produclo , ex-
terior angulus duobus interinribus et opposilis
æqualis est; et interiores trianguli tres aIIgnli
duobus reclis æquales sunt.

P

E

B

En!» rpiyœvov 7è ABr, mi wponuCtCAiiaBœ

aie-rot"; [de nuptial. ii Br i7rl 73 A. N’y» du

sur la droite AA, et au point A de cette droite, l’angle au égal à l’angle au (25) ,

T ASit triangulus un , et producalur ipsius
unum latus Br in A ; dico exteriorem angulum

et prolongeons la droite Al dans la direction de BA.
Puisque la droite AA , tombant sur les deux droites Br, El , fait les.angles

alternes EAA , Aar égaux entr’eux, la droite E2 est parallèle à droite Br (27).
Donc la ligne droite EAZ aéte’ menée, par le point donné A, parallèle à la droite

donnée Br - ce u’il fallait faire.1 (l
PROPOSITION XXXII.

Ayant prolongé un côté d’un triangle quelconque, l’angle extérieur est égal

aux deux angles intérieurs et opposes; et les troxs angles Intérieurs du triangle
sont égaux à deux droits.

Soit le triangle ART; et prolongeons le côté Br en A; je dis que l’angle exté-
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zizi ai i715; 706 79:76:06 Tptî’ç 7min, ai
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APA æqualem esse duobus interioribus et op-
positis TAB , ABr, et interiores trianguli très
angulos ABP , BTA , TA! duabus rectis æquales
esse.

Dueamr enim , per T punclum, ipsi AB rectæ

parallela TE.

t a I a r aKari 37m wapuÀÀnÀoç en": h AB 7p TE , asti
Q

si; 16705; ipniwrœxw n AT, ai ËtlatAÀciE 7min:
lai 67:5 BAT, ATE in: niAAiiÀauç ria-i. TiaÉÀIy,

l P î Î à:lm) wapaÂÀiiÀoç in"! n AB 7p TE, un) si;

"a t a I i N c c a x ,4071; enverront: même n BA’ n un; 7mm

r r t a! a x n i t t a y a.u 67:0 ETA in en: 7p un; un: «immune: 7p

t I f l N67:2: ABTt 5531946» à nul a 67:0 are 1,1 67:5 BAT

’ l, I ! lin. 5M up: il 67:0 ATA un? 7min in: Êa-ri

N l R Ad’oc-l 7m; ivroç un: cimvawriov nu; 67:5 BAT,

ABT.

f lK017i! WPOG’XEIIU’Ob) il U7TO ATB’ «si tripot 67:5

ATA , ATB qui 1’17; 67:5 ABT, BTA , TAB irratt-

T AEt quoniam parallela est A3 ipsi TE, et in
ipsas incidit AP , alterni angnli BAF , are
æquales inter se sunt. Rursus , quoniam paral-
lcla est An ipsi TE , et in ipsas incidit recta 8A ,
extcrior angulus M’A æqualis est interieri et

opposito ABr. Ostensns autem est et APE ipsi
BAT æqualis; tolus igitur AFA exterior angulus
æqualis est duobus interioribus et oppositis BAT ,

ABr.

Communis addatur ars; ergo APA , AFB -
tribus ABr , BTA , FAR æquales sunt. Sed APA,

rieur ara est égal aux angles intérieurs et opposés TAB , ABT ; et que les trois
angles intérieurs ABr, en, me sont égaux à deux droits.

Menons , par le point r , la droite ne parallèle à AB (51).

Puisque A8 est parallèle à r15 , et que AT tombe sur ces droites, les angles
alternes BAT , ATE sont égaux entr’eux (29). De plus , puisque la droite AB est
parallèle à la droite r15, et que la droite Ba tombe sur ces droites, l’angle exté-
rieur ErA est égal à l’angle intérieur et opposé ABr. Mais on a démontré que
l’angle ATE est égal à l’angle BAT; donc l’angle extérieur ATA est égal aux :deux

angles intérieurs et opposés BAT, ABT. -
Ajoutons l’angle commun un ; les angles ATA , ATB seront égaux aux trois
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tlfllt’. AÀX ai 67:5 ATA, AIE (Tua-li ËpÛetÎ; in:

tien” au) ni 67:3 ATB, TBA, me cipal F6067

i N ’l 9 I l a! I Ropen; tout un. Havre; «par. Tpiymou, tu"
rai liât.

moraux av.

r I v R I ’ a I Q iAt Ta; in; 11 tu; auparavant; 97:: Tu aura.

I 3 f î N . x I R Ilpep» triftuyvuaum: menai, aux: aura: tout
n Inti wapaiAAitMs’ IÏWV.

w R IErrata" tout: 10 un: nepaÀÀnÀo: a; AB,TA,

x a I i t i x t a t Iun tmfwyru’rumr aura; 27:: au alu-rat ,utpn

’ I il069971: ai AT, BAt 7x27!» on mû ai AT, BA

R Il’a-su 10 ’ ne: wæpaÀAiIMI’ lia-n.

Entfttlxêm flip ’ il BT.

Rai lml repaiÀAnÀo’ç in" il-AB 737 TA, irai

si; cul-rai; i,u7:t’7:’ruxw il ET, ai lundi 7min:

ai 67:5 ABr, BTA in" chuinta tic-i. K4) 57:25

ATB duobus rectis æqualcs sunt; et ATB, TBA ,

TAB igitur duobus rectis æqualcs suut. Omnis

igitur trianguli , etc.

PROPOSITIO XXXIII.

Quæ et æquales et parallelas ad easdein partes

conjungunt rectæ , et ipsæ æquales et parallelæ

sont.

Sint et æquales et parallelte A) , TA , et Con-

jungant ipsas ad easdem partes recta: AP , 8A;
dico et AT, 3A et æqualcs et parallclas esse.

Jungatur enim 3T.
Et quoniam parallèle est A]! ipsi TA, et in

ipsas incidit. 3T, alterni anguli ABT , BTA
æquales inter se sont. Et quoniam æqualis est An

angles ABr, au, me. Mais les angles au, ArB’sont égaux à deux droits (I5) ; donc
les angles ATB , mA, me sont égaux a deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXXIII.
Les droites qui joignent , des mêmes côtés, des droites égales et parallèles, sont

elles-mêmes égales et parallèles.

Soient AB, ra deux droites égales et parallèles; que les droites ar, sa les joi-
gnent des mêmes côtés; je dis que les droites AT, BA sont égales et parallèles.

I Joignons Br.
Puisque AB est parallèle à TA, et que Br tombe sur ces droites, les angles

alternes ABT , BTA sont égaux entr’eux (29). De plus, puisque AB est égale à rA, et que
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’ R r N R R f ’ Rl’an M’TW n AB au; TA, xown de il BT, duo du

R N î Ret; AB, 8T, Jim: nu; TA, BT 70711 un” mu

C f R I f R Dl ’ I7min il 67:0 ABT7wI’10I. 75 67:0 BTA m: 2071:3.

l Il e 7 ’ R 3’ R RB101; apat n AT Ban: 737 BA en"! la”! , un: 70

N ’ ’I R lART Tpigwrov Ta: BTA Tptyan’ao nov i771, me) au

( , A. 7" I v r!Mimi: 316111! Tan; Murauççamzxç mon marrai,

a I c I f i A a Il x rmargent exempta, up a; au [Ml wÀeupau 67::-

B

Dr

Tabous-17° 7071 cipal il 67:5 ATB 7min le 67:5

TBA. Karl inti si; «760 2692:2; Tri; AT, RA
:6027: lpwiwroua’at il BT Tel; lyaÀÀaËE 7min;

7è; 67:5 ATB , TBA’ l’est; aiÀAilÀau; entraînant

trapuÎÀÀnM; alpin irriy il AT ":37 BA. 15574356" Il

a a. x v a Dl t si x t et...«Un; Kit If". AI dPŒ 71; lfdç, mu Ta 2511;.

TIPOTAEIE. if.

a. l l 1 iTroy wapœÀÀnlaçpatypwr ZlCFILvJV et: attrition!-

, r x I v a I s x71:7 wîeupau n un: 710116.! me: dÀÂHÂdJç "au,

t r I s t i rnul il EldHETPOÇ 4074 (ligot TEILI’QIJ

ipsi FA, communis autem ET; duæigitur AB , BT

duabus TA , Br æquales sont, et angulus ART
angulo BTA æqualis. Basis igitur AT basi BA est

æqualis , ct ART trinngulum BTA triangule
æquale est; et reliqui auguli reliquis angulis
æquales ernnt uterque utriquc, quos æqualia
lutera subtendunt 5 æqualis est igitur ATB an-

A

T

gulus ipsi TBA. Et quoniam in duos rectas AT ,
BA recta incidcus BT, alternos angulos ATB ,
TBA trqualeS inter se facit , parallela est AT ipsi
BA. Osteusa estautem ipsi et æqualis; (jute igitur

æqualcs , etc.

PROPOSITIO XXXIV.

Parallclogrammorum spatiorum et opposila
laiera et anguli æqualiuiutcr se suut,etdiainc!cr
en bifariam sccat.

la droite BT est commune, les deux droites AB, Br sont égales aux deux droites
ra, Br; mais l’angle ABr est égal a l’angle au; donc la base a: est égale à la base

sa , le triangle ABr est égal au triangle BTA, et les angles restans, opposés à des
côtés égaux, seront égaux, chacun à chacun (4); donc l’angle ArB est égal à l’angle

nm. Mais la droite Br tombant Sur les deux droites ar, sa fait les angles alternes
ATB , rBA égaux entr’eux ; donc la droite Ar est parallèle à la droite BA (27).
Mais on a démontré qu’elle lui est égale; donc , etc.

PROPOSITION XXXIV.
Les côtés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux entr’eux, et

la diagonalegles partage en deux parties égales.
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lia-ra) natPuÂÀnÀo’Wzluyav ZùlFIIOVl 73 ATAB,

dirigea-Po; fi attirez? si Brt A6740 574 1’03 ATAB

waPaÀÀnÀoypaîppou a; almmy’n’ov wÀsuPau’ a":

anti gavial l’a-au aîÀAn’Àauç n’ai, nazi Il Br 914’-

ptt-rpçç 1578 fixa filant.

A

ï I15ml 74;: deuÀÀnÀéç in" si AB ri? TA, nazi

si; déni; l’univrrwzey "19571 Il Br, ai ËvaÂÀaËE

l n
7min: a; 67m ABr, BrA [au &AAn’Âmç tic-1’.

I N
un", lm) wupaËAÀnÀéç Ërrw 1; Aï 7p 8A,

nul 21’; attirai; Ê,u7re’7mrmev 1l Br, a; ÊyaÀÀdE

lpayiez: ai 5770 APR, IRA leur alÀÂtlÀdlç tÏrI’.

l I Î l IA60 élu gabant en: Tac ABr, BTA Toi; duo

l u Ayawiatç 7è; 67m ABr, BTA (PUE! nu; Ûwà BTA,

N J Î l r I p lTBA tu; QXOVTŒ, mat-repu exaïepçt, un: p.111!
vrÂwpaim’ pas; 717x209; leur, Tint CTPàç 71?; 13:41;

l l w l
7MYIŒIÇ, nanar; min»? 7M Br. mi 74; Mimi;

il l a n. w w e ldfd wÀsupatç qui; Mural; mat; 25:1, menaça?

C I u l l [ A. a: IOKŒTQPÇ , un: T"? ÀOIC’HW 7wwaty 72] AGIT!!! pour

Sil: parallclogrammum spatium APAB, dia-
metcr autem ipsius BIT; dico AFAB parallelo-
grammi opposita et lattera et angulos æqualia
inter se esse, et Br diametrum illudlbifariam

secarc.

A

1’

Quoniam enim parallela est An ipsi FA , et
in ipsas incidit recta Br , alterni anguli ABr,
BFA, æqualcs inter se sunt. Rursus, quoniam
parallcla est’AP ipsi 3A , et in ipsas incidit Br,

alterui anguli APR , rBA æqualcs inter se sunt.
Duo igitur lriangula sur): ABF , M’A , duos an-

gulos un" , BFA duobus angulis M’A , PBA
æqualcs habcnlin, ulmmque utrique, et unum
lutus uni lalcri æqunle, quod est ad æquales
angulos , commune utriquc Br; et reliquat igitur
reliquis latcribus æqualia habebuut, utrumque
utriquc , et reliquum angulum relique angulo;
æquale igitur est AB quidem latus ipsi rA,

Soit le parallélogramme Arma, et que Br soit sa diagonale; je dis que les côtés
et les angles opposés du parallélogramme AI’AB sont égaux entr’eux, et que la

diagonale Br le partage en deux parties égales.
Car puisque AB est parallèle a ra , et que la droite Br tombe sur ces droites ,

les angles alternes ABr, BTA sont égaux eutr’eux (29). De plus, puisque Ar est
parallèle à BA, et que Br tombe sur ces droites, les angles alternes Ara, rBA sout’
égaux eutr’eux; donc les deux triangles ABr, BTA ont les deux angles ABr, BrA
égaux aux deux angles BTA, rua , chacun à chacun, et un côté égal à un côté , savoir,

le côté commun Br, qui est adiaccnl aux angles égaux; ils auront donc les autres
côtés égaux aux autres côtés, chacun in Chacun (un) , et llmglc restant égal à llangle
restant; donc le côté AB est égal au côté TA, le côté Ar 334! au côté sa, et l’angle

8
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in Ëfæ il piv AB nÀwpaË’riï TA, fifi Al’ 737 EA,

nazi in in Êa’riv3 si 137:5 BAT gavial. au? 6773

BAT. Kzi inti in irrir Il Mir I575 ABr gravi:
m," 6m) ara, à à 67:8 ma 7;? am; AI’B’ 2M

ripez il 6773 ABA 32x31 75 6773 AFA irriv in 4’
idsix9n (Pi nazi si tic-:3 BAT au)" :3173 me l’a-ut

TÆy d’y: waPœÀÀnÀoyPcÉluluwy szllaW ai 0277-

tyatwiov nAtupui n aux) 7min: l’a-au aiANiÀau;

tic-J’Y. v
B

A

I tr w e t IAna) 99° on un n Étape-rpoç clé-rai. fixez

’ A A N ’ A î A.76,117". E711: yap un en" n Al) 7p TA, muni

t r I x a,à n Br, au; tu ai AB, Br ne; Tan; ar, r8

Il s a e r e r a l r t tin: "en, tzat’repat exarzpçt, un; 3mm n une

I à. f l lABI’ 7mn; 7p une BTA in i071” nazi Bain; défiât);

I A. ’l , îAï Bac-u 7p BA in emiG’ mi 1-6 ABr sipo: 7Pi-

7wvov Tl; BAT flamant.) 770:! Ëmir.

H époi. Br 334542790; fixez "réuni 73 ArAB

41’ vero ipsi EA, et adhuc æqualis est BAP

angulus ipsi BAF. Et quoniam æqualis est quidem

ABF angulus ipsilBFA, et PBA ipsi AH]; tolus
igitur ABA loti APA est æqualis; ostensus est
autem et BAr ipsi FAB æqualis;

Ergo parallclogrammorum spalîorum oppo-

sila et lutera et auguli æqualia inter se saut.

A

r
Dico et diamctrum ipsa bifariam secare.

Quoniam enim æqualis est A]! ipsi FA , com-
munis aulcm BF, duæ igitur AB , Br duabus AV ,

F3 æquales sunt, utraque utrique, et angulus
ABF anguio BTA æqualis est; et basis igitur A!"

ipsi BA æqualis est; et igitur triangulum ABI’

triangulo BAT æqualc est;
Ergo Br tliatnctcr liifiirinm sccat APAB paral-

lclogrammum. Quod oportcbat ostendcrc.wæfaîlÀnÀéyfawaov. 072p Un 92751:.

nAr égal à l’angle BAT. Puisque l’angle ABr est égal à l’angle nm , et l’angle rBA

égal à l’angle ArB, l’angle total ABA est égal à l’angle total AI’A. Mais ou a démontré -

que l’angle BAT est égal à l’angle rAB;

Donc les côtés et les angles Opposés des parallélogrammes sont égaux
entr’eux.

Je dis de plus que la diagonale partage les parallélogrammes en deux parties
égales. Car puisque AB est égal à ra , et que la droite Br est commune, les deux
droites AB, Br sont égales aux droites Ar, T8, chacune à chacune; mais l’angle
ABr est égal à l’angle BTA; donc la base Aï est égale à la base sa (4), et le
triangle ABr égal au triangle Bar.

Donc la diagonale Br partage le parallélogramme ATAB en deux parties égales;
ce qu’il fallait démontrer.
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ure-ranz si.
tu

Tai. wapaÀMÀo’ypapptæ, Toi in) 737; 167,7;

Bine»; ému nazi iv 747; 451-17; vraPatAMiAotç,

H . I I Iin: GÂÀHÂOIÇ enw.

En?» WdeÀÀnÀCi’depLM "rai. ABTA , EBTZ

i1ri Tif; atti’riïç 84m; graal 75; Br Mi iv 717;

16717; wapaÀNiMIç qui; A2, Bi” N’y» 3-"
irai in) Té ABrA 113 EBI’Z’.

PROPOSITIO XXXV.

Parallelogramma , super eâdcm basi consti-

tuta et in eisdem parallelis, æqualia inter se
cant

Sint parallclogramma ABFA , EBPZ super
eâdem basi Br constituta et in eisdem parallelis
Al, Br; dico æquale c55e ABFA ipsi EBI’Z.

E zi.M

B 1’

final 9&9 vraPæÀÀnÀo’ypaluptéy irrt 1-5 ABTA,

in infini AA 713’316. Ami. Toi. attirai J’ai mal Il

E2 fifi Br irriv in [P dine un) il AA 751325an
in 5° mi 19ml il AE’ 37m cipal si AE 3A3, 7g? Al

irriv in. En; (Fi tu? si AB 737 AI’ i’o-n’ No N

.1; EA, A]! libri rai; 2A , Aï l’a-au IÏFlV, inat-

I e z x I f .0 t I Nreput IMTePÇ, au 7mm n 07m ZAI’ 7mn; Ta

Quoniam enim parallelogrammum est ABPA ,

æqualis estAAipsi Br. Proptcrcadem, et EZ ipsi
Br cst æqualis. Quare et AA ipsi EZ est æqualis;

et communis AE; tota igitur An toti AZ est
æqualis. Est autem et A8 ipsi AI’ æqualis; duæ

igitur EA, A8 duabus ZA, Ar’ æqualcs sunt

utraque utriquc, et angulus ZAF angulo BAR

PROPOSITION XXXV.

Les parallélogrammes , contruits sur la même base et entre les mêmes paral-

lèles , sont égaux entr’eux. i
Que les parallélogrammes ABrA, EBrz soient construits sur la même base Br,

et entre les mêmes parallèles A2, Br; je dis que le parallélogramme Anna est

égal au parallélogramme EBrz. . V
Car puisque ABrA est un parallélogramme , AA est égal à Br (54) ; par la même

raison, Ez est égale à Br; donc AA est égal à El; mais la droite AE est commune;
donc la droite totale AI: est égale a la droite totale Al (net. a); mais AB est égal
à Al" (54); donc les deux droites EA, AB sont égales aux deux droites 2A, AP,
chacune à chacune 5 mais l’angle extérieur zar est égal à l’angle intérieur
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tiaré EAB irrlv in”, si ira-ré; 72175976.? fioient;

o’épot si EB Baie-u 7:1; zr in ira-i, uni Té EAB

Tpiywyov 71,3 ATZ aplanirai 2m écrou 7. Kawèv

chapée-9140 Té AHE’ Mmes! è’pot Té ABHA Tpami-

(un! A0171; Té? EHrZ 773017:qu ion-li! l’a-or 8.

Kelvin! wpcrxcia’eœ Té HEP Tpljwl’ût” 27m? alpe:

Té ARIA watpotÀMÀéypotptptov 3Mo Tél EBI’Z 7rozp-

uMnAoypoz’ptpLga l’a-or irri. Toi o’z’pœ 7rozpotMnÂé-

ypotpzpta , nazi 7è 355;.

l’IPOTAEIE Àç’.

Toit WdeÂÂnÀO’7F1fllud , Toi in) Tôv’ leur

Bain-cm ait?! nazi iv 747; aérdîçwapaààtiàolç,
i’a’oz clÂÀîiÀOlç ira-in

Erre) WdPaÂÂnÂ67P1F1u1 7è ABTA, EZHG
i’nl leur flaireur ému ’ 75:! Br, 2H nazi s’y 1:17;

inti-rad; trop: ÂÂiiÂblç rai; A6, Bll’ M’a tu 31-4 l’au

in) 75 ABTA wapotÀÀnAc’ypozlupwy 753 EZHO.

EWIÇEÜXÜŒde 7oip ai BE, T6.

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

est æqualis , cxlcrior interiori; basis igitur en
basi ZF æqualis est, et EAB triangulum ipsi API
triangulo æqualc crit. Commune augçratur AHE;

reliquum igitur ABHA trapczium relique EHPZ

trapezio est æquale. Commune addatur sur
triangulum; totum igitur ABFA parallclogram.
munl loti EBFz parallelogrammo æquale est.
Ergo parallclogramma, etc.

PROPOSITION ’XXXVI.

Parallclogramma, super æqualibus bpsibus
constitula et in cisdem parallclis, æqualia

inter se suut. . A
Sint parallelngramma ABFA, une super

æqualibus basibus conslituta Br, 2H , et in
eisdcm parallalis A9, 13H; dico æquale esse
ABFA parallelogrammum ipsi 521-10.

Jungantur enim RE, F0.

EAB (29); donc la base E8 est égale à la base zr (4); donc le triangle BAR
sera égal au triangle ArZ. Retranchous la partie commune ARE; le trapèze
restant ABI-IA sera égal au trapèze restant EHrz (not. 5); ajoutons le triangle
commun HBr, le parallélogramme total ABrA sera égal au parallélogramme
total un. Doue , etc.

PROPOSITION XXXVI.

Les parallélogrammes, construits sur des bases égales et entreles mêmes paral-
lèles, sont égaux entr’eux.

Que les parallélogrammes Aura, 1321-19 soient construits sur des bases égales’
Br, ZH, et entre les mêmes parallèles A9, en; je dis que le parallélogramme
ABFA est égal au parallélogramme une.

Joiguons 13E, r6.
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a æ x r a x z n. s ï . tKm un: in 267w a Br 7g; 2H, une; ’ n

I ’l a f si au ’ a2H 7,7 E9 unir MW accu n Br up: 7;; E9 en"

N l t I y I
un. Bila? à zut) wœpæAÀnM: zani thÇ’le’UDUd’lV

î c C a I saéra; au BIS , r0, ou cré Ta; ira; ’rfl un: "CLPËÀ-

I v x t 1 t I I I vÀnÀouç cm Ta. «un: pep» emëeuyruouaau lût! n

x ’ I v a il n! Iun rapaÀAnÀo: un? un ai EB , T6 d’un mon 72
sin ami wœpéÀÀth. HzpzAAnÀo’y-Patppw alpe:

A A
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Et quoniam æqualis est Br ipsi 2H , et lZH

ipsi E0 est æqualis; et Br igitur ipsi E0
est æqualis. Suut autem et parallelæ , et jun-
gunt ipsasgipsæ BE, P0 , quæ autem æquales

et parallclas ad easdcm partes conjungunt,
æquales et parallelæ surit; et En, F0 igitur
et æqualcs sont et parallclæ. Parallclograrumum

F. 9

B r Z
m l a v V-in: To une, un un" ia-ov 71,3 ABTA’ fléau: ce

l ’ N a Ï l v l p ’ N719 «une ’nw cru-nm ex" 7m: Br, un w un;

l A: a. r
cru-rat; crapaÀNiÀotç Ëctrir cré-ra), n’ai; El", A6.

l l A. fi. NAral 7è 4161m J31 nul 73 E236 79) 1579; un EBTG

, ï ÜInn Îrov’ (une xatl 75 ARIA napalànhiypap-

A. t
par au,» E1146 irrir 7612W. Ta in: vraFaMmAÉ-

x a (px.nahua, au 7a cçnç.

Puisque Br est égal à 2H, et 2H égal à

H

I

igitur est 1’.an , et est squale ipsi ABFA; basim

enim eamdem habet Br quam ipsum , et in
eistlrm parallélis est Br, A6. Propter eadem , et

une eidem rare est æqualc; quarc et un
parallélogrammum ipsi EZHG est æqualc. [Ergo

parallclogramma , etc.

se, la droite Br est égale à se; mais
les droites BE, r6 joignent ces droites qui sont parallèles, et les droites qui joignent
des mêmes côtés deux droites égales et parallèles, sont égales et parallèles (55);

donc les droites E13, r0 sont égales et parallèles; donc Eure est un parallé-
logramme, et ce parallélogramme est égal au parallélogramme aura (55); car
il a la même base Br que lui, et il est construit entre les mêmes parallèles.
Par la même raison le parallélogramme 1321-19 est égal au parallélogramme
une; donc le parallélogramme Aura est égal au parallélogramme une).
Donc, etc.
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nporaztz Aï. PROPOSITIO XXXVII.

d I s U a a. î p. n a . .Ta Tptywvat, Ta cm Ta; au"; Baisse»; givra: Triangnla super eâdem basi consulat: et in ’

a î A a A . » . . ,un: tv 7-11; 101’011; rapatÀÀtiAwç, in: aiÀNi- exsdem parallclts, æqualiamter se surit.

I zla; 201w.
Enœ n’aura "à ABr, un. a"; T’y; aôTfiç Sinttnangula A131",ABI’supereâdcmbasieons-

flâna); 8’711 l ni; Br un) Ëv ’mTÇ dôTdîÇ WarouÀ- hmm Br et m 0154km Paralldls AAI Br; dlco

Mini; 7:7; AA, BI" 767w 314 in)? Ëa’Tl 78 ABr æquale esse ABr mangulum ABr manglflm
Tpiywrov au; ABr ’rpryoivçd.

B fExCeCAfia-âœ si A4 29’ émia-.94 Té P4?" 27;) 7-3; Producatur AA ex utrâque parte in E, z, et

E, z 9, un) &èluîy "a B 73 rA raflant); per B quidem ipsi FA parallela dueatur En,
595910 t; BE, Était J? 70:7 r 75 BA wapéÂÀnAcç pcr Fvcroipsi BA parallcla ducatur F2.

H f:0694» n rz.

HaPœÀÀnÂtsypapluoy à”); ln-îy :gal’rgpgy 7-5, Parallelogrammum igitur est utrumque ipso-

EBTA,ABTZ° un; tic-w Yen 3’ Ëm’ Tl flip 75; «16757; rum EBFA , ABFZ ; et æqualia suut , nain super

flânai; n’a-i -’t 1-5; Br aux) Ëy 7-47; 151-17; fiaPŒA- eâdem basi saut BF et in eisdem parallélis Br,

MA"; 1-47; gr, Ez- la) :5713"; Mèy 153133 "up- 22; et est ipsius un quidem parallelogrammi

PROPOSITION XXXVII.

Les triangles, construits sur la même base et entre les mêmes parallèles,
sont égaux.

Que les triangles ABr, ABr soient sur la même base Br et entre les mêmes
parallèles AA, Br 3 je dis que le triangle ABr est égal au triangle ABr. .

Prolongeons de part et d’autre la droite AA aux points E, z , et par le point B
conduisons ma parallèle à rA (51) , et par le point r conduisens rz paral-

lèle à BA. ’
Les figures EBrA, ABTZ sont des parallélogrammes, et ces parallélogrammes

sont égaux (55); car ils sont sur la même base Br, et entre les mêmes
parallèles; mais le triangle ABr est la moitié du parallélogramme EnrA; car
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. I E
Mnloçpat’ppou illam; 75 ABr rpi’ywvov , n au?

A]! ÔÉFETPOÇ aéré fixer. filtrer 705 Æ; ABIZ

rapatMnM’ypnËpMou gym: «à ABr Tpiylwvoy , il

7è? Aï ailante; 1675 fixa: tripler Toi JË 75v
in"! finira in ciÀÀtiÀOIÇ irriy’ 700v Épat in)

73 ABr 1:9!) mer tu; ABr unaire). Toi tripot 791’-

70":, and Toi i552.

I

IIPOTASIE A".

l’ai 171; avec, 7d. 2991757.?wa Baie-tan! givra nul iv

"à"; attirai;- wapaAÀn’Àclç, in: ciÀÂtiÀotç irriv’.

Enta TPiywm TarzaBT , AEZ in) 707w
flairez.» Ër’m3 713v Br, E2 un) iv 747; attirait

7aP1ÂMiÀoIç 7.17; BZ, AA’ A2,)!» in l’a-av in)

t I -. , Ien ABr figurer 79: AEL Tflçân’çl.

H A
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dimidium ABF triangulum, nant A]! diamcter
ipsnm bifariam secat; est vero ipsius Ann lm-
rallelogrammi dimidium ABr triangnlnm , nam
A!” diamcter ipsum bifariam secat; æqualium
autem dimidia æqualia inter se surit; æqualc igitur

est ABr triangulum ipsi ABr triangulo. Ergo
triangula , etc.

PROPOSITIO XXXVIII.

Triangula, super trqualibus liasibus eonslituta
et in eisdeln parallelis , æqualia inter se sunt.

Sint triangula ABP , AEZ super æqualibus
basibus constitnta Br, E2 et in eisdem parallclis
BZ , AA; dico æquale esse ABr triangulum ipsi
AEZ triangule.

A O

h IlEthCMia-Êœ 7&9 si AA id imiteriez est pipit

iwi4 7è H, 6, un? chai. ph 70:7 B a"; rA

Z

Produeatur enim AA ex utrâquc parte in
H, a, et per B quidem ipsi FA parallcla

la diagonale A8 le partage en deux parties égales; le triangle ABr est la moitié
du parallélogramme ABrz , car la diagonale At la partage en deux parties
égales (54); mais les moitiés des quantités égales sont égales entr’elles ; donc le

triangle ABr est égal au triangle ABr. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVIII.
Des triangles, construits sur des bases égales et entre les mêmes parallèles,

sont égaux entr’eux.

Que les triangles ABr, au soient construits sur des bases égales Br, 52 et
entre les mêmes parallèles BZ, AA; je dis que le triangle ABr est égal au
triangle AEZ.

i Prolongeons de part et d’autre la droite AA aux points H , e ; par le
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ducalur 13H, per Z vcro ipsi A2 parulie-la du-wapaiAÀnÀaç tiyflw il BH, titi fi 705 Z 71:7 AIE

catur 26.naPiÀAnÀo; 5x94» t; zo.

Parallelogrammum igitur est utrumque ipso-I’IatFaMnÂo’QFaIupw aira. Ëc-rlv ëndÏTtFOV 75:!

rum IlBI’A , A320; ct’æqnale HBPA ipsiHBrA, anzeo ml 7m Tl HBrA Tl; naze,
g"; n 71)]: au", giflé, du" 75,, Br, El, la) gy A1529, in aupralibus enim clbasibus sunt Br, El,
717; titi-"7; .mZFŒÀÂH’MIÇ 717; 32’ H3. ,51) et in eisdem’parallclis DZ , H6; et est autem

in: 700 très; HBTA wzeÀÀnAaypaÉpyou alyte-u

75 ABr 7pi7away, si flip AB frima-po; déni.
fixa 5 réluct- 705 (Pi AEZG) quaAÀnÀcgfu’pyw

ipsins HBFA parallelogrammi dimidium ABF
triangnlum, A8 enim diameter ipsum liirariam
serait; est vcro ipsius A1529 parallclogrammi

et t t zmuta-u ’ro ZEA Tpiywyov, il au]; Al dinguent;

’ t t a. a] t 1 uau" fixas Tigra. Toi. Je th’ mur "me" tu

I I a u .1 a s t IaÀÀthç lfTIIV’ nov (spot cm: To ABr TFIÇŒFOV

dimidium ZEA triangnlum, nam AZ diameter
ipsum bifariam secal. Æqualinm autem dimidia

æqualia inter se snnt; mquale igitur est ABr

- ( ( ( , w. . . . .1 ,7-9, A51 7P,7a;w’,,. Ta D294 TPIWMŒ’ un au ,çn ç. triangulumlpsiAEZtrtangnlo.Ergo lnangula, etc.

point B conduisons la droite BH parallèle à la droite TA (52), et par le point z
conduisons la droite le parallèle a la droite AE.

Les figures HBFA, AEZG) sont des parallélogrammes; mais le parallélogramme
HBrA est égal au parallélogramme A1329 (56) , car ils sont construits sur des bases
égales Br, El et entre les mêmes parallèles Bz, ne; mais le triangle ABr est la moitié
du parallélogramme HBrA , car la diagonale A8 le partage en deux parties égales (54);

le triangle ZEA est la moitié du parallélogramme une, car la diagonale Az le
partage en deux parties égales , et les moitiés des quantités égales sont égales
entr’clles; donc le triangle ABr est égal au triangle AEZ. Donc, etc.
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HPOTAZIE aû’.

t s N A. ’ a lTel 72m nahua: , 71 un Tu; «un; flac-m;

n! x a x t a x ! si I N 1 Norna mu son 7a. au’rez ,usPn , un W aux; ŒUTGI;
vraPacÀmiÀwç Ëniv.

u t i X
Erre) [d’1 uhlan” 71 ABr, ABr, 2m 737:;

r A. i .1 a. x I x i ) tcul-ru; flua-w; erra Tnç Br, un un ne 1071

’ a! r» i alue,an A57!» on?! nazi êl’ leçdUleç wapaÀÀn’Àolç

v I t e I r1 Iterrir. Emëeuxew 7410 n AA’ A276» on WŒPŒÀ-

I I f NÀnÀoç in"! n AA 7p Br.

A

PROPOSIIIO xxxrx.

Æqualia triangula, super eâdcm basi cons-

tituta et ad casclcm partes , et in eisdem paral-

lclis sunt. WSint æqualia triangula ABr , ABr , super
eâdem basi Br et ad easdem partes; dico et in
eisdeni parallelis esse. Jungatur enim AA; dico
parallelam esse AA ipsi Br.

A

J «-
B

El yèp Hà, 27x91» haï 7017 A amadou en”? Br

"39:71 wapaiÀÀnAoç il AE, un) Ëwrëeu’xêw il ET.

leur oints id?) 73 ABr Tpi’yairov 71,3 EBI’ 7p:-

7a3wp’ i771, Te yàp 75; euh-î; filmai; Êtr-rw ouin;

73?; Br nul Ëv 717; «5717; wæFaÀM’Àotç 7:27;

Br, AEG. AÂÀaË 75 ABr Tpîywrov’i 765 ABr Ër-rly

r
Si enim non , ducatur per A punctum ipsi

3P recta: parallcla AE , et jungatur EF.
Æquale igitur est ABF triangulum ipsi EBF

triangule; super câdem enim basi est nr super
quai ipsum BIEF, et in cisdcm parallelis Br, AH;

sed ABr triangulum ipsi ABr est æquale; ergo

O

PROPOSITION XXXIX.

Les triangles égaux, construits sur la même base et placés du même côté, sont
compris entre les mêmes parallèles.

Que les deux triangles égaux ABr, ABr soient construits sur la même base Br,
et placés du même coté; je dis que ces deux triangles sont compris entre les
mêmes parallèles. Joignous AA; je dis que AA est parallèle à Br.

Car si cela"n’cst pas, par le point A conduisons AE parallèle à Br (51), et
joignons Br.

Le triangle ABr est égal au triangle EBr (57), puisque ces deux triangles sont
construits sur la base Br, et placés entre les mêmes parallèles Br , AIE.
Mais le triangle ABr est égal au triangle au; donc lc-triangle ABr est égal au

9
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irai" un) 75 ABr alpe: affamer 745 EBT irai iniv,

N tu N , I (1 ’ N 8 EÆV . I’ro parfait 79) Manon, 07H? mur a uvwrov aux
Épat rupéÀÀnÀrÏç 307w il AE 737 Br. Quaker; N

33150,11!!! , 5’11 midi Jim» 7:; finir 73; AA’ i; AA

1p: a? Br in) "quinines. Toi alpe: in,
un) Toi êEtîÇ.

nec-rut: pl.

. N Ï
Tè 7m Tpi’yœm, Toi Ë7rl ’1’er 701w pointer on:

un) in) 7è ouin-ai pipit , xal’ Ëy qui"; attirai"; 7m-

paÀÀn’Mic ion-in

U l 3 l ’ N VEnv m: 7pt’yœm Tac ABr, AIE, un tan
Bénin 3m; 75v Br, TE mal 37:) 7è crû-rai pëpnl’

I f1 N 3 N Ï A I I IA174.» on un w Tout; auna; wapaMnÀuç 207w.
EmÇu’xûœ 781p à AA’ Aigu 374 wzpaÉÀÀnÀo’ç

in" à AA 75 BE. l
El wifi fui, fixera (Fini. 1-05 A fil DE n’améli-

MM; ii Al, un) imÇw’x9u Il El.

et Anr triangulum ipsi EDF æquale est, majus
minori, quod est impossible. Non igitur paral-
lela est A! ipsi 3P. Similiter autem ostendemus

neque aliam quampiam esse præter sa; AA
igitur ipsi DE est parallela. Ergo æqualia , etc.

PROPOSITIO XI...

E Æqualia triangula , super æqualibus basibns
constituta et ad casdem partes , et in eisdem pa-
rallelis Sunt.

Sint æqualia triangula ABr, APR , super æqua-

libus basibus constituta Br, Pl! et ad easdem
partes; dico et in cisdem parallclis esse;
jungatur enim AA; dico parallelam esse AA
ipsi DE.

Si enim non , ducatur pet A ipsi B! parallela
A2, et jungatur HZ.

triangle sur, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible; donc Ali n’est
point parallèle à Br. Nous démontrerons semblablement qu’aucune autre droite,
excepté AA , n’est parallèle à Br; donc AA est parallèle à Br. Donc, etc.

’ PROPOSITION XL.

Les triangles égaux, construits sur des bases égales et du même côté, sont
entre les mêmes parallèles. .

Que les triangles égaux ABr, Arts soient construits sur les bases égales Br, TE et
placés du même côté; je dis qu’ils sont entre les mêmes parallèles. Joignons
M; je (lis que AA est parallèle a se.

Car si cela n’est pas, par le point A, conduisons Al parallèle à ne, et
joignons E2.



                                                                     

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

le" 313215 in) 73 ABr Tpiywvov 1-5 er 7P:-
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xailiv 1’17; m3717; aupaAAn’Àotç qui"; BIS, A2.

mi 73 ABr rpiyœvov 70-09 Ënl 1-93 are TF1-

, 6 N R I i V ’ N N7079» ’ un To AIE TP1707077 d’un nov un: Tl,
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Æquale igitur est ABr triangulum ipsi ZPE

triangqu ; in æqualibus enim basibus sunt Br,
1’! et in eisdem parallelis DE , AZI Sed ABr

triangulum æqualc est ipsi API! triangulo; et
Ars. triangulum igitur æqugle est ipsi 2P! trian-

A

. ’
B.

ZFE 7?")!de , 1-3 ytîrov tu; imitant , 3m?
iniys sidérant” orin d’un wapcÉÀÀnÀo’ç 107179

il Al 1-5 BIS. 0,14042); «N ùiEoptv 371 wifi bat»

"ç 7min ni; AA° à AA in: 7,7313 in? napolit-

AnAoçm. TÉL 4p: in, un) niifiiç.

nporazrz puai.

Bah rapaiÀAnÀa’ypaWov Tpryaivqu Baie" in in:

du 151i", au) Ëv qui"; «.6747; rapatMiiAotç

brada-toi irril 75 wapmuàéypqapov 705
.

nomma.

E

gulo , majus minori, quod est ixnpossibile 5 non
igitur parallela est A2 ipsi DE; Similiter autem
ostendemus neque aliam quampiam esse præter

AA ; AA igitur ipsi DE est parallela. Ergo
æqualia , etc.

PROPOSITIO XLI.

Si parallelogrammum quam triangulum basim

- habeat eamdem, et in eisdem parallelis ait,
duplum est parallelogrammum trianguli.

Le triangle ABr est égal au triangle 2re (58) ; puisque ces deux triangles
sont construits sur des bases égales Br, r5 , et qu’ils sont entre les mêmes
parallèles BE, AZ. Mais le triangle ABr est égal au triangle Are ; donc le triangle
me est égal au triangle er, le plus grand au plus petit , ce qui est impossible;
donc A2 n’est point parallèle a BE. Nous démontrerons semblablement qu’aucune
autre droite , excepté AA , n’est parallèle à BE ; donc sa est parallèle à BE.

Donc, etc.

PROPOSITÎON XLI.

Si un parallélogramme a la même base qu’un triangle, et s’il est dans les
mêmes parallèles, le parallélogramme est double du triangle.
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UnpatÀÀnÀc’ypzppov 7&9 75 ABrA 711176571.» me;

EBr Béa-w 11’ ixia-w ri" 161th "ri"! Br, inti Eu

747; aûTœTç empatÀÀiiAorç incita 717; Br, AE’

N’y.) du «imitée-sir in: 73 ABrA wapaÀÀitMI-

napper NE EBr Tpiyiirou.
Emfeu’xilw 745p En.

Ia’ov hi in: Tué ABr trpiyawov3 au; EBr 7P:-

7aivç’ Ë’m’ Tl wifi Tîç mûrit"; flânai; Ërny attire;

757; Br Ml Ëv 747; 151’117; wapatMiiMiç qui; Br,

AIE. and 15 ABrA wzpatÀÀnÀi’ypizppov ÆIWÂJ-

016v in: 70:7 ABr Tpryiyou’ ii 7&9 Ar allaitas-Po;

utérin «fixa répartit lin-t 73 ABrA waPaÀMAÉ-

Wagner tu) 1’03 EBr rpiybirau in) fumaient].
Eèi’ tipi: wapatMuAc’ypzML’ov , irai qui :559

Parallclogrammum enim ABrA quam trian-
gulum EBr basim habeat eamdem Br, et in
eisdem parallclis Br , AE sit; dico duplum’csse

ABFA parallclogrammum sur trianguli.

Jungatur enim Ar.

- s

Æquale igitur est’ABr triangulum ipsi en trian-

gulo; nam super câdem basi est Br super quâ
ipsum sur , et in eisdcm parallelis Br , A15. Sed
ABrA parallélogrannnum duplnm est ipsius ABr

trianguli , uam Ar diametcr ipsum bifariam
sccat; quam un parallclogrammum et ipsius
EBr trianguli est duplum. Si igitur parallélo-

grammum , etc.

Que le parallélogramme ABrA ait la même base Br que le triangle EBr ,’ et qu’il

soit entre les mêmes parallèles Br, A15; je dis que le parallélogramme ABrA est
double du triangle; En]:

Joignons ’Ar. x
Le triangle Ali-ricst égal au triangle EBr (57), puisqu’il est sur la même base Br

que lui et entre les mêmes parallèles Br, A13. Mais le parallélogramme ABrA est
double du triangle ABr, car la diagonale Ar partage ce parallélogramme en deux
parties égales (54) ; donc le parallélogramme ABrA est double du triangle EBr.
Donc , etc.
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urorAzrz 5419,.

N I I )I ITa: Éden: Tplçwrtp mou waFaÀAiiAo’ypœpluov

I I A. n l I , Î lunira-1791: et! 737 douera-1.1 7mm; euûuçzpaluptço .

l ! l I l C lu En?» To ,uev d’ail-av Tpiçwvar To ABr, n Je

. 3 l f. n: N«3392764: 7mm]: EU9U3P11IJM5Ç it’ A’ de: (in 71.3 ABr

’ V P
17:1;va M’a? waPaÀÀnÀo’ydeuov manne-40’511

3du in: 737 A 7min; tannants.
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PROPOSITIO XLII.

Date triangulo æqualc parallelogrammum
constitucre in date angulo rectilinco.

Sil quidem datum triangulum ABr, datus vcro

angnlus rectilineus A; oportet igitur ipsi ABr
triangule æquale parallélogrammum constilucre

in æquali ipsi A angulo rectilineo.

z. fr

la hB l ITamia-9m ii Br fixa navra ’ro E, au) err-

I f N I B N ’ !(nageai n AE, un WI’I’Î’TŒTM wpoç 7j: Er tuent;

N r n 1 Il: A. Ine) 7a) 7170; :1673; trimerai ne E 7p A ywyiçt in

. i N n.ii tirs rLZ, nazi (il: lutât! nu A 7p Er WÆFŒ’À-

ÀnÀoç 51’sz ii AH, du; d’à 7061" 737132 wapaiÀ-

dâp r a si . y rMM; filiale) n rH’ wapatÀÀnÀoyfatppov alu. sans

vrà 215m. ’ .
3 N .Kari inti in ravir ii BE 7p Br, itou Ënl Mi

75 ARE Tpiyœvav 11,3 AEr Tptyaiytp’ Ëvri tu 7è?

il A
Sccetur Br lnfiiriam in E, et jungalur AE,,

et censtilualur ad Br rectam et ad punclum
in eâ E ipsi A angulo’æqualis rEZ , et per A

quidem ipsi sr parallela ducatur AH , par r Vcro
ipsi E2 parallela ducaturrH; parallélogramniuin

igitur est ZErH.

Et quoniam æqualis est 3E ipsi Er, æquale est

et au triangulnm ipsi au triangule; nam super

PROPOSITION XLII.

Construire, dans un angle rectiligne donné, un parallélogramme égal à un
triangle dOnné.

Soit ABr le triangle donné, et A l’angle rectiligne donné; il faut construire un
parallélogramme égal au triangle ABr dans l’angle rectiligne A.

Coupons la droite Br en deux parties égales en 15(10), joignons AE , sur la droite
Er, etau point E de cette droite construisons un angle rEz égal a l’angle A (23),
par le point A conduisons AH parallèle a Er (5 r ) , et par le point r conduisons rH
parallèle à E2; la figure ZErH sera un parallélogramme.

Puisque 8E est égal à Br, le triangle ABE est égal au triangle ABr (38), car
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ils-w flairait! tic: 75v BE , Er tu) i9 74:7; m5717;
crapaAAiiÀolç 74?: Br, AH’ thermie-10v 19:1 irri

7è ABr 7pi7owov-i 7°C AEr 7P17aircu. En": J’i

tu) 7è ZEN-I nepaÀÀnÀa’yPæva d’urMiavov 70:7

I l i D A. t ï iAEr 7piywvou’ [Barry 7: in!) «un? 7m au7iw

. , A

b A;
Ëzei uni Êv qui"; 167:7; inti 167:; wapaAAiiÀmç’

770v ripât in) 75 ZErH wzFetÀÂnÀéypœptptov 75

ABr nocive) , ami Ëxu 7i’w :573 rez 7min ile-av

72,? hâtier: 7g? A.

T5 sipo: J’oÛÉV’rI "macérai 793 ABr irait WdeÂ-

Anliypappoy cuviwa7au5 73 ZErH, iv and;
737 673 rez, rings irriv in 7j? A. 0711)) (in
nanisai.

æqualibus basibus DE, ET sunt, et in eisdem
parallelis Br, AH; duplum igitur est ABr
triangulum ipsius au trianguli. Est autem et
ZErH parallelogrammum duplum ipsius ABr
trianguli; basim enim quam ABr eamdem habet ,

a

7 H
ML

et in eisdcm est parallelis in quibus ipsum au;
æquale igitur est ZErH parallelogrammum ipsi
ABr triangule, et habet FEZ angulum æqualem

date A.
’Dato igitur triangulo ABr æquale parallclo-

grammum constitutum est ZEFH in angulo FEZ
qui est æqualis ipsi A. Quod oportcbat facere.

ils sont sur des bases égales DE, Br, et entre les mêmes parallèles Br, AH;
donc le triangle ABr est double du triangle ABr. Mais le parallélogramme ZErH est
double du triangle ABr (41) , car il a la même base quelui, et il est dans les
mêmes parallèles; donc le parallélogramme ZErH est égal au triangle ABr (net. 6),

et il a l’angle rez égal à l’angle donné A. ’
Donc le parallélogramme 215m a été construit égal au triangle ABr dans un

angle qui est rez égal àl’angle donné A ; ce qu’il fallait faire.
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7poç J’i 16708 ri Ar, rugi tri du Ar watPaLÀÀtt-
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waPanÀnpaiya7a 7d 13K, KA’ Â2’70 E7: in]!

irri 7è BIC "qualifient: 79’) KA WEPdflÂfl’

râpant.

B

En? trip rapaAAnÀti’ypawto’v in: 75 ABrA ,

Êtdprrpoç Ji 1670i? si AI , in» in) 7è ABr
"baver 74,3 ArA finança. 1151:7, inti flÆPŒÂ-
ÀnÀ67p1H40’! in: 73 EKGA , étépt7p a; (Pi 15705

inii’ a AK, in» cipal irri 7? AEK 7pi7wov 76
AGK TPIQàqu). Âui 7datén’t n rai 7.: KIT TPIIWVOV

7l

PROPOSITIO XLIII.

Omnis parallelogrammi earum circa diama-
trum parallelogrammorum complementa æqualia

inter se sunt.
Sit parallelogrammum ABrA , diameter autem

ipsius Ar, et circa AI’ parallélogramme. quidem

sint Kg, 2H , ipsa veto dicta complernenta BIC ,

tu; dico æquale esse BIC complementum ipsi
. KA complemento.

l Quoniam enim parallelogrammum est ABrA ,
diameter autem ipsius A]? , æquale est ABr trian-

gulum ipsi au triangulo. Rursus quoniam paral-
lelogrammum est E1504 , diameter autem ipsius

est Ait, æquale est AEKtriangulum ipsiaex trian-
gulo. Propter eadem et xzr triangulum ipsi KHI’

PROPOSITION XLIII.

Dans tout parallélogramme, les complémens des parallélogrammes, autour de
la diagonale , sont égaux entr’eux.

Soit le parallélogramme ABrA , que Ar soit sa diagonale , qu’autour de Ar soient
les parallélogrammes E6, 2H , et les parallélogrammes BK , KA qu’on appelle com-
pléments; je dis que je complément 13K est égal au complément KA.

Car puisque ABrA est un parallélogramme , et que Ar est sa diagonale, le
triangle ABr est égal au triangle Ara (54). De plus , puisque EKeA est un parallé-
logramme, et que AK est sa diagonale, le triangle AEK est égal au triangle AGK; le
triangle Kzr est égal au triangle KHr, par la même raison; donc puisque le
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wœpaÀAnÀoypaËfxpau , irai ni 555;.
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t a. t t a n tn At du (in 71,31 7iiv liteau-au «39mn 7iw AB,

’ N I ’ Il: ,17a: Mm: flamme) 75a r mil wapaÀÀnÀo’ypa-Muw

D Il NwaFatCatÀeÎr, w in 7p A tywvia’.

I N I J IZona-7179i 7go r finança irai naPaÀÀnÂé-

l I
napper 7o BEZH, 21’ gravi; 7ï1’érr3 EBH,

7 a a! a. x 1 ,1 v! a s a ,n en"! se» 7p A’ sur usina: (ont m guetta

est .rqn:.le. Quoniam igitur AEK quidem trian-
gulum itësi A(-)K triangule est æquale; KZF veto

ipsi Klir , triangnlum A15K eum ipso KHP est
(l’illlîllC ipsi A01Ctriangulo cum Kzr triangule;

est autem et totum ABr lrianguluni toti AAr
trqunle. Reliquum igitur BIC conIplcmcutnm re-
liqun HA COIIlplCnlClllO est æquale. Omnis igitur

parallclogramnii, etc.

PROPOSITIO XL 1V.

Ad datam rectum , dato triangulo æquale
parallelograuunum applicarc in date angulo
I’ecliliuen.

Sil quidem data recta AB , datum vero trian-
gulum r, et drains augulus rectilineus A; oportet

igitur ad datum rectum AB, dalo triangulo r
trquale parallclogrammnm applicarc in æquali
ipsi A angulo.
I Constitnatur ipsi r triangulo trqualc parallelo-

grammum BEZH, in angulo EBH qui est æqualis,

ipsi A; et ponatur in directum BE ipsi BA , et

triangle AEK est égal au triangle AGK , et le triangle Kzr égal au triangle KHI’, le

triangle AEK, avec le triangle KHr, est égal au triangle AGK avec le triangle Kzr;
mais le triangle entier ABr est égal au triangle entier au; donc le complément
restant Ex est égal au complément restant HA (riot. 5). Donc, etc.

PROPOSITION XLIV.

A une droite donnée, et dans un angle rectiligne donné, appliquer un paral-
lélogramme égal à un triangle donné.

Que AB soit la droite donnée, r le triangle donné, et A l’angle rectiligne
donné; il faut sur la droite AB et dans un angle égal à A, appliquer un parallé-
logramme égal au triangle donné 1".

Dans un angle EBH égal à l’angle A, construisons un parallélogramme BEZH égal

au triangle r (42 ) , plaçons la droite Br: dans la direction de la droite EA, prolon-
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07m: mir DE 797 8Al , mi (Mixers si ZH in) 73
6, la) J’ai 7017A bravé" 757 EH, El rapai-
Ân-M; 13’an si A8, and émÇU’xBao Il 83. K1)

Un) si; wapmtiàouç 7è; A8, E2 «Maïa Ë!-

c’mnr’ à oz, ai 67:3 A62, en ripé 7a-
n’au Jim)! âpûa’î; «’er 70’114. au. ripez 1:71";

39H, HIE No 59087 hiatus; sirt’y- ai æ;
3.73 henniras il No 5,39131 si; 57:11;»? én-
CzMa’Mmu wprbrnunr «si 63, 2E ripa iu-
CatAÀémru crayonnâmes. fiszCMia-Oamv un)

73
producatur 2H ad a , et per A alterutri ipsanun
DE , E2 parallela ducatur AS, et jungatur en.
Et quoniam in parallelas A9, Hz recta incidit
oz, ipsi A82, 923 anguli duobus rectis sunt
æquales ; ergo ses, HZ! duobus rectis minores
sunt; recta: autem a minoribus quam duobus
rectis in infinitum productæ concurrunt; en,
Z! igitur productæ concurrent. Producantur et
concurrant in K , et par K punclum alterutri ip-
samm HA , 29 parallela ducatur La! et produ-

cupmme’rm mural 1-3 x, un) ha). un? K cantur 64, H3 ad A, M punch.
camion ému-t’y; Tûr EA, ze æupaÎMuM; 5x09

Il RA, un) îszCNia-Oamv ai 6A, H3 in) fui.

A, M «pas.

flapmnàéypamsoy ripa in) 1-3 eAKz, (haf- Parallelogrammum igitur est sans, diamé-
pwrpo; d’2 «6106 5 6K, mpl «N vair 9K5 7m-

paMnÀo’yFW yl? Tel AH, ME , rai Ü M75-

pmt vrapaæMpalpa-m. rais A]! , th in; ripa in)

trum autem ipsius 9K, et eirca GK’parallelo-
gramma quidem AH , ME , ipsa vero dicta com-

plementa A3 , Il; æquale igitur est An ipsi Bz ,

geons la droite 2H vers a, par le point A conduisons se parallèle à l’une on à
l’autre des droites EH, raz (51), et joignons en. Puisque la droite ez tombe sur
les parallèles A6, E2, les angles A82, en! sont égaux à deux droits (29) ;.-
donc les angles son, me sont moindres que deux droits. Mais les droites
prolongées à l’infini, du côté où les angles intérieurs sont moindres que deux
angles droits, se rencontrent (dém. 5),- donc les droites en, 2E étant prolongées,
se rencontreront; qu’elles soient prolongées (dém. a), et qu’elles se rencon-
trent en x,- par le point K, conduisons KA parallèle a l’une ou à l’autre des
droites EA, ze (51), et prolongeons les droites 6A, un vers les points A, M;

La figure eAKz est un parallélogramme, 9K est sa diagonale, et autour de
ex sont les parallélogrammes AH, ME, et les parallélogrammes AB, BZ, qu’on
nomme compléments; donc AB est égal à BZ (45 ). Mais BZ est égal au triangle

’ v to
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çà AB du; BZ. and? -rà 132. w; r www,
îwtv l’a-07’ nazi 75 AB 0’!le 74:3 T ici-"tir lady. Kan)

Ëml il?» Êrrlv il 6,73 HBE 7932-11 tri? 6:78 ABM,

42ml il 67è HBE si A in)? l’a’r zizi a; 67:3
ABM Ëpœ3 a"? A wyiçu’rriy la».

flapi si" J’oôsï’mv cipal. séûtTatv crin! AB, tu;

MM: 7,317614,» 7g; 1’ L’or wanÀÀnÀal’delupaV

wupaCéCÀu-rm 75 A8 , Ëv 76071,; 737 6773 ABM,

si in" in 15 A. Omp in: floris-ml.

nivernais ,m’.

Tl; J’oÔs’y-rt séQuypaËyp’p, i’rtw quaAÀnÀé-

Wagner wwtld’zd’ozl, î! si; «l’oasis-p yawls:

tôfiuypa’ppçu’.

Env 15 plia Mtv sôôéypatppov 78 ABrA,
Il. J’È J’oÔsTo’at 7min. sûôéypzltqtoç si E’ à? N

1-5 ABTA slôeuypaippq 70-07 rapatMuÀo’ypappoy

avr-récusent, 31 137 J’oOu’a’p3 7071;; et? E.
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Sed BZ ipsi P triangulo est æquale; et AB igitur

ipsi P est æquale. Et quoniam æqualis est H38
angulus ipsi ABM , sed H813. ipsi A est æquale;

ct ABM igitur ipsi A angulo est æqualis. l

Ad datum igitur rectum A]! , dato triangulo r
æquale parallelogrammum applicatum est AB,
in angulo ABM qui est æqulis ipsi A. Quod apor-

tebat facere.

PROPOSITIO XLV.

Data rectilinco , æquale parallelogrammum
constituere, in dato angulo reclilineo.

a

K «à M

Sit quidem datum rectilincum ABPA, dams
vcro angulus rectilineus E; oportct igitur ipsi
ABPA rectilineo æqualc parallclogrammum cons-

titucrc , in data angulo E.

r; donc AB est égal à r. Et puisque l’angle HBE est égal à l’angle ABM ( :5), et
que l’angle HBE est égal à l’angle A, l’angle ABM est égal a l’angle A.

Donc à la droite donnée AB, et dans l’angle ABM égal à A, on applique le
parallélogramme AB égal au triangle donné r; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLV.
COnstruire, dans un anglerectiligne donné, un parallélogramme égal à une

figure rectiligne donnée.
Soit ABrA la figure rectiligne donnée , et E l’angle rectiligne donné; il faut , dans

l’angle donné E,’ construire un parallélogramme égal à la figure rectiligne un.
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Emrstixew 7d? si AB, ami tanné?!» 71,3
ABA 19176190 in? waPaÀÀnÀa’ypatppoy Té ze,

:7 et? tiré 6K7. 7min, si in irrM 737 E’ uni
rapaCtCÂiiaÛœ flapi ni! 6H eÜBtTatv rai ABr

7717:.in irai! quaÂÀnÀo’ypappov ré HM, tv 7:5

livrai HGM wyiçt, ii in" in 737 E.
Rai ivre) si E 7min iman-État: raïa 573 6K2,

HeM iwiv in. nui ii 67:3 6K2 82’945 au? 67:3
HGM iniv 701:6. Kami vapes-mitez.» si 67H) KGH’

ai situ: 157:3 2K9, KGH 717; 57:5 KGB , HGM
in: tirât. A»: a; dm; 2K6, KGH d’os-i7 598:7:

7m: shirt mi a; tiré Kali, Hem sipo: «mais
5,3917; in: sidi. fifi; N 7m s69e14 75 ne,
nazi si; mais. d’un? aussi? fait? 9, (130.6961:

ai 6K, 9M, pal in) rai cul-ri p.91?" "ipsum,
ni; 3915i; 7min; Jim-i7 5p9stîç Yard; aratoûrlv’

in: tôôu’at; 1P: iniv si K9 TieM. Rat) in)
si; waPaAÀtiÀouç rai; KM , 2H «39517 ivs’7nflr

si 9H, ai inMalE yttria: «si dm; MGH, 6H2
71m inhibai; sidi. Kamis wponeiraœ il tiré

aux ai 494 67:8 mon, eHA fait on; 9H2,
en in: dab. me ai 67:3 mon, eHA «Mir

r1

7)
Jungatur enim AB, et constituatur ipsi ABA

triangulo æquale parallelogrammum 26 , in 9K2

angulo , qui æqualis est ipsi E; et applicelur ad
9H rectarn ipsi ABr triangulo æquale parallclo-
grammurn KM , in HEM angulo , qui cstæqualis

ipsi E.
Et quoniam E angulus utrique ipsorum 9K2,

HGM est æqualis; et ou igitur ipsi HeM est æ-
qualis. Communis addatur KOH; ergo 2K0, KGB,

ipsis K6H,H9M æquales sunt. SedÂZKe, KGB duo-

bus rectis æquales sunt ; et KGB, HeM igitur dun-

bus rectis æquales sunt. Adaliquamigitur rectam
H9, et ad punctum in de, duæ recta: 9K , 9M ,
non ad easdem partes positæ , deinceps angulos

duobus rectis æquales faciunt ; in directumigitnr

est K0 ipsi 9M. Et quoniam in parallelas KM,
ZH recta incidit 9H , alterni anguli M611 , QHZ
æquales inter se suint. Communis addatur GHA ;

ergo MGH , GHA ipsis 0H2, OHA æqualcs surit.

Sed M91! , 9HA duobus rectis æquales sunt; et
9H2, eHA igitur duobus rectis æquales surit; in
directum igitur est Zl-l ipsi HA. Et quoniam KZ

Joignons AB, et construisons dans l’angle 6K2 (gal in l’angle E, le pa-
rallélogramme ze égal au triangle ABA (4a), et à droite ne appliquons
dans l’angle HeM égal à l’angle E, le parallélogramme HM égal au triad-

gle ABr.
Puisque l’angle E est égal à chacun des angles ou, HeM, l’angle 8K2 est

égal à l’angle HeM; ajoutons-leur l’angle commun KGB ; les angles 2K9, KGH

seront égaux aux angles KGH, HeM. Mais les angles 2K9, KGH sont égaux à
deux droits (29); donc les angles KGB, Hem sont égaux à deux droits.
Donc les deux droites 6K,76M, non placées du même côté, font avec la droite
He, et au point e de cette droite , deux angles de suite égaux à deux droits ;
donc la droite K9 est dans la direction de la droite 0M (t4). Et puisque la
droite 6H tombe sur les’parallèles KM, la, les angles alternes Men, 9H2 sont
égaux entr’eux (29). Ajoutons-leur l’angle commun eHA; les angles men, eHA

seront égaux aux angles 6H2, en. Mais les angles Met-l, en sont égaux a
deux droits (29); donc les angles 9H2 , eHA sont aussi égaux à deux



                                                                     

76 LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

5,3617; in: flair mi «si 675 9H2, GHA ripa
Jim-i1 5994?; in: sidi" in” dans; «in Ënivs

û 2H si HA. tu) in.) à KZ 7;? en in n sa)
nupaiMnAéç in", sinuai au) si 6H 7; MA’
tu!) si K1 cipal. ri? MA in 7c nul "ÜPÆMÜÀÔ’Ç.

ïfltv’ tutti ira-16094600471 1671;: 16647411 ai KM,

2A, ni ai KM , ZA in: Tl mi napa’AAnAoi’ eiflv’

wapmnAo’ypaHsor «ripa in) 1-3 KZAM. Rai i7")

ires in) 75 [sir ABA vinant au; 29 «apana-
Àoypa’w, «à Il ABr Té; me ’6on épi: sa ABYA

stiÛu’ypqqsoy 3Mo Té; KZAM napaÀAnÀoypéW

t’a-rit 70-01 9.

Tl; tripot MM. sôeuypa’ppp au? ARIA i’a-ov

wapmnm’ypappov WH’QTGTŒI 75 KZAM , i7

yawl; rif (in?) ZKM, ii in" in rfim Joôciqt
7:5 E. Omp Mu 7015m4.

nporaxtx pç’.

A73 7:7; J’oôu’a’uç «79:42; rsrpéymoy aim-

typa’nlal.

En» si 4906001 and": si ABr à? N aimé 75;

A]! «59:11; férpciymoy airaypaiwlaau.

ipsi en æqualis et parallela est, sed 9H ipsi MA ;

et K1 igitur ipsi MA æqualis et parallela est; et
I jungunt ipsas recta: KM, 2A, et KM, zA æquales

et parallelæ sunt ; parallelogrammum igiturcst
KZAM. Et quoniam aquale est quidem ABA
triangulum ipsi ze parallelogrammo 5 ABr veto
ipsi HM; totum igitur ABFA rectilinentn toti

i KZAM parallelogrammo est æquale.

Ergo dato rectilineo ABPA æquale parallelo.

grammum constitutum est KZAM in angulo 21m,
qui est æqualis data E. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XLV I.

Ex datâ rectâ quadratum describere.

Sit data recta A! ; oportet igitur ex A3 recta
quadratum describere.

droits; donc la’droite 2H est dans la direction de la droite HA; mais K2 est
égal et parallèle à 8H, et 6H égale et parallèle à MA ; donc la droite x2 est égale

et parallèle a MA (riot. t et 5o) ;I mais ces deux droites sont jointes. par les
droites KM, 1A, et les droites KM, 2A sont égales et parallèles (55); donc
KZAM est un parallélogramme. Mais le triangle ABA est égal au parallélogramme

ze, et le triangle ABr est égal au parallélogramme HM; donc la figure recti-
ligne entière aura est égale au parallélogramme entier KZAM.

Donc le parallélogramme KZAM’a été construit égal à. la figure rectiligne
donnée un, dans l’angle ZKM égal a l’angle donné E g ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLVI.

; Décrire un ’quarré avec une droite donnée.

Soit A8 la droite donnée; il faut décrire un quarré avec la droite AB. V
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11an Tif A]! «Haie, sin-i) nô vrpàç mir? on.

peina 70:7 A, apis; épOa’tç tiAP Inti attitrent rif

A3 in a; AA’ la) J’ai [Air 1-05 A amadou "rif AH

rapat’MuMç fixât» si AIE. J’ai J’È 1’06 B aptien

7,57 AA rapaiMn’Ao; 179400: ri DE.

Ducatnripsi A]! recta, a puncto in en A , ad rectos

ipsa Ar; et ponatur ipsi A! æqualis AA 5 et pet A

quidem pnnctum ipsi A]! parallela ducatur a;
per B vero punctum ipsi AA patauds ducatur En.

A

HapaÀÀnÀo’ypaHmr cipal in) 73 AAEB’ in

stipe. irriv Il pi? A3 si; AE, ai J’i’AA 75,7 RE.

AM4? si AB 7g? AA ion-lu Ïn’ ai rimpsç
in a; 8A, AA, AE, EB in; insinue u’n’r
in’wÀwPor in in) 7è AAEB wapaAMÀéypap-

par. Ai?!» Pi in ami épandu». Emiyaip si; amp-

aAMiMuç mais AB , AH 956171 birman si AA’ ni

ripa. (mi BAA, AAE 7min: d’unir 51:96:"; in:
sis-t’y. 0902i «Pi si 673131313. épOiI «zips: mai si

du?) AAE. T57 J); napaÀnÀoypsipptm xapiaw
ai énsmrrt’oy vrMupau’ tu tu) 7min: in" aili-

Minus nia-t’y’ 5903i «if: un) item]: 75v 457:-

smrriar 781 fait ARE, BEA gamin. êpôoyaiwor

B

Parallclogrammum igitur est A4128; æqualis
igitur est quidem A3 ipsi AE, A4 vero ipsi DE.

A Sed A]! ipsi AA est æqualis; quatuor igitur EA,

A4 , AE, En æquales inter se sunt; æquilaterum
igitur est AAEB parallélogrammum. Dico etiam

et rectangulum. Quoniam enim in parallelas
AB,. A]! recta incidit AA; ergo BAA, AAE anguli

duobus rectis æquales sunt. Rectus autem est
BAA; rectusigitur et AAE. Parallelogrammorum
autem spatiorum opposita latere et anguli æqualis

inter se sunt ; reclus igitur et uterque opposite-
rum A)! , 324 angulorumj; rectangulnm igitur
est AAEB. Ostensum autem est et æquilaterum ;

Du point A, donné dans cette droite, conduisons At perpendiculaire à An
(t I); faisons AA égal à AB (5); par le point A conduisons Ali parallèle à AB (si);
et par le point B conduisons BE parallèle à An.

La figure AAEB est un pallalélogramme; donc As est égal à ne, et A4 égal
à en. Mais sa est égal a sa; donc les quatre droites EA, AA, AE, E8 sont égales
entr’elles; donc le parallélogramme AAEB est équilatéral. Je dis aussi qu’il est

rectangle. Car puisque la droite AA tombe sur les parallèles tu; , AE, les angles
En; AAE sont égaux a deux droits (29); mais l’angle BAA est droit; donc l’angle
au; est droit aussi. Mais les côtéset angles opposés des parallélogrammes sont
égaux entr’eux (54) ; donc chacun des angles opposés ARE, BEA est droit; donc
le parallélogramme AAEB est rectangle; mais nous avons démontré qu’il est
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in ini ré AAEB. 59.534631 IN un) irévrmupoy- quadratumigitur est, et est ex au recta descrip-

fl-rpsiwor si". 307i, ni in". durci m7; AB tum. Quod oportebat facere.
060.11; duysypatppirov. Omp MI 7045m.

moraux pt. PROPOSITIO XLVlI.
la, "ü afonwlluç "lumen, 15 d’un) 7;; In rectangnlis lrinngulis, quadratum exlatere

"in spam, Tamia, gwnuyagnç "Mufgç novai- rectum angulum subtendente æqunle est quadra-
w," , 74-9, un») ni"; givré 15v mir ôpôày Marion tis ex lateribus rectum angulum continentibus.

wsptsxowür wàsupôv Tsrfayévolç.

A A B
Errata 19170761 5,960745on 73 ABr, tipOtiv ixov Si! triangulum rectangulnm sur, rectum

suiv 67:3 BAT 7min" A670 Z7: Tri ciré si; Br habens BAT angulum ; dico quadratum ex 5P
111745on l’an in) 707; abri, Mir BA, AI ’n- æquale esse quadratis ex ipsis 3A, Av.

imaginois. .
équilatéral ; donc le parallélogramme mais est un quarré, et il est décrit avec la

droite A8; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XLVII.

Dans les triangles rectangles, le quarré du côté opposé à l’angle droit est
égal aux quarrés des côtés qui comprennent l’angle droit.

Soit ABr un triangle rectangle, quasar soit l’angle droit; je dis que le quarré
côté Br est égal aux quarrés des côtés M , Ar.
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Avatyeypaioôu 7è); airé pis fait Br n’rpa’ywvor

sa BAEr- Etna n 757 sa, ar 7d. un, et" un)
hait 703 A ôwors’pqt 757 EA, TE 7ratP4’AAnAoç

5x90 si AA’ nazi incubâmes» ai AA, zr.

Kati inti ôpûti in" item-5p; 1’57 67:5 BAI,

BAH 7QWÆV’ qui; N 7m «Nuits? fît. BA, uni

71,; wpèç mir? s’apaise 75 A, No «30:74: ai

At, AH, [tu Êri ni anti-rai fait)» xtl’pwdl, rai;

iptëiiç 7min; «havir 5F917ç 77-1; wotoîflr in”

sdesizç califat in)? si TA 7:5 AH. and Toi aérai
J’ai zani si BA 737 A6.irriv i7; séduits. Kari i711)

in iniv Ii ti’fl ABr 7min 75 67:3 23A, ipôti
hip étampa, troué 74:07:49in si tiré ABT’ 3M

cipal. si 67:5 ABA in 7:); 67:5 zsr irriy in.
Rai in) in irrif si fait AB 737131., li N ZB
7g? Im- No N3 ai AB, AA «tuai 1’47; r3, BZ

issu sic-i7, ira-ripa ixdripat, un) Maria: si 67:3
ABA 7min 75 ti7rà ZBI’ inti. Bain; cipat si
AA Béni Tif 2T5 in, ne) Té ABA Tpiyawov
Tl; zsr nantira.» ËU’TlV 7707. Kali :7716 Toi] piy

ABA Tplyaivau crawlaient: Té BA WdeÂÀnÂâ’7Falu-

par, Béa-tv n yolp suiv catis-tir igame: trin! BA
mi i7 717; dô’raTç sin dedÀÂtiÀOlÇ 7’17;

1..

Describatur enim ex Br quidem quadratum
iBAEP; ex ipsis vero 3A , Ar ipsa En, OP; et
per A alterutri ipsarum 3A, Il paralléla ducatur.

AA; et jungantnr 4A, zr.
Et quoniam rectus est uterque ipsorum sur ,

BAH angulorum , ad aliquam igitur rectam 3A, et

ad punclumin eâ A, duæ rectæ AP,AH,I non ad

easdem partes positæ, deinceps angnlos duobus
rectis æquales faciunt ; in rectum igitur est FA ipsi

AH. Propter eadem et BA ipsi A0 est in rectum.

Et quoniam æqualis est ABr angulus ipsi ZBA ,

rectus enim uterque , communis addatur ABr;
totus i gitur ABA toti ZBP est æqualis. Et quoniam

æqualis est quidem A3 ipsi Il" , ipsa vero ZB ipsi

13A; duæ utique AB, AA duabus ra , nz æquales

sunt , utraque utrique, et angulus ABA angulo
ZBP æqualis; basis igitur AA basi Il” æqualis, et

ABA triangulum ipsi znr triangulo est æquale. Et

est quidem ipsius [ABA trianguli duplum 3A
parallelogrammum , basim enim eamdem habent
BA et in eisdcm suint parallelis HA , AA 5 ipsius
vero ZBI’ trianguli duplum 3H quadratum , et

enim rursus basim eamdem habent et in eisdem

Décrivons avec Br le quarré BAI-:1", et avec EA, Ar les quarrés H3, Aï; et par
le point A conduisons AA parallèle à l’une ou à l’autre des droites 13A, r5 ,- et

Joignons AA, zr.
Puisque chacun des angles BAT, BAH est droit, les deux’droiteslar, au,

non placées du même côté, font avec la droite BA au point -A de cette
droite, deux angles, de suite égaux à deux droits; donc la droite TA est
dans la direction de AH; la droite BA est dans la direction A9, par la
même raison. Et puisque l’angle ABr est égal à l’angle ZBA, étant droits l’un

et l’autre, si nous leur ajoutons l’angle commun ABr, l’angle entier ABA sera
égal à l’angle entier ZBr(n0t. 4). Et puisque au est égal à Br, et ZB à sa, les
deux droites AB, sa sont égales aux deux droites 1’B, Bz, chacune à chacune;
mais l’angle ABA est égal a l’angle par; donc la base sa est égale à la base
zr, et le triangle ABA égal au triangle ZBr (4). Mais le parallélogramme BA
est double du triangle ABA (41), car ils ont la même base sa et ils sont entre
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3A, AN un? Il znr nantiront 911w»! 1313H n- iant parallelis Il , fit; æqualium autem dupla
rpaïydyor, flair" ce 73m araba! 73v 157;" lycaon æqualia inter se sunt 5 æquale igitur est et 1M pu.

1-67 ZB tu.) l! Talc 1614:7; du «afimiàolfl l’allelogrammumipsi H3 qundnto. Similiter an-
rulç la, HI" 7è. fi Tôy l’au, &nwm î’m tem junctis A! , 8K ostendetur et FA parafielo-
influe înîr l’a-or ripa înl au) fi BA arap- grammum æqunleipsier quadrato. Totum igitur

aWÀo’yPaHæoy 76 H3 fgrpayëyç. 0,5019; JABP quantum duobus a! , OP quadrette æ-
o

à

* A A Equale est, et est quidem 3A3]? quadratnm ex Br

descriptum , ipse vero H3 , er ex BA , Ar; ergo
quadratum exit latere æquale est quadratis ex
sa, A? lateribus; ergojn rectangulis, etc.

La.

Il, 3715071qu0! 751 AB, BK, 331349350114:
la; 15 FA szmnÀa’ypaHLay 701w 15 er 1’0-

pryaqur 3A" ripa 1-5 BABY n’rpd’yævov (Pur)

707; H3, er Tçrfcryalvotç l’en terri. K4) 3,0""

75 ph mer raffineur 57:3 aï; Br émana,-
A pli, "rat (Pi HB, 91’ 575 1-59 EA, Art 1-3 alfa

D t N N I 8 Il ’ E au«me n; Br wMupat; Tri-Payant M1" un: 70:;

’ l A4 N I vun un 13A, Ar rhum» Torpayanlç. Er upas

a: I I E t f æA "a; opeoyamotç, un 74 tfuç.

les mêmes parallèles sa, AA; le quarré EH est double du triangle znr , car
ils ont la même base Bz et ils sont ’entre les mêmes parallèles ZB, HI; et les
grandeurs qui sont doubles de grandeurs égales , sont égales entr’elles ; donc le
parallélograme BA est égal au quarré ms. Ayant joint AE, 3K, nous démon-
trerons semblablement que le parallélogramme rA est égal au quarré er; donc
le quarré entier BAEr est égal aux deux quarrés H8, et. Mais le quarré BABY.
est décrit avec Br, et les quarrés un, et sont décrits avec 3A, Ar; donc le
quarré du coté Br est égal aux quarrés des côtés na, At. Donc dans les trian-

gles , etc.-
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moraux m2

E I l Î l le N A. IEn" cpt-www 70 «me peut; cm angulum! serpu-

7670! l’a-av 3’707; cit-ni 75v Àolmîîr 705 Tpiyalrou

«No wàtupôv "flagellions Il mpnxclm’rn 7min

l A. N N ’ A.67m 7a» hmm 1’00 17:34:5ch à") 7040p" apôtl

3471.

Ï E le E E E A! NTpryœz’w 7v.,» Ton ABr ’ro un me; ne Br

«Nopal; TtTPd’jwt’OV le" Évry 107; in?) 75v

a. I v I
3A, At nàeupœv rapatywrorç’ N’y» on ËPOI

lle?" il 67:0 BAT 7m11.

. b-. B

H294.) wifi 4.1575 1-05 A capelan a"; At datif
vrpàç 5&1) il AA, ml "1’400 a"? 8A in 3l AA,

au; lnsïfllxôw il AI.

Kal in) la» inlv û AA 75 AB,, l’a-or Ënl

nul 75 in?) 737; AA 72119130909 au? être 727; AB

surpayât». Kamis manouches» 75 «17:5 75: Aï

PROPOSITIO XLVIII.

Si trianguli ex uno latcrum quadratum æquale

est quadratis ex reliquis trianguli duobus late-

ribus; contentas angulus a reliquis trianguli
duobus lateribus rectus est..

Triangnli enim ABr ex uno Br latere quadra-
tum æquale ait quadratis ex BA. , A? laterihus;
dico rectum esse Mr angulum.

Ducatur enim a!) A puncto ipsi A? reclæ ad
rectos AA, et ponaturipsi sa æqualis 4A, etjun-

gatur Ah
Et quoniam æqualis est A4 ipsi An , æquale

est et exAA qmdratum ipsi cx A! quadralo. Com-

mune addatur ex A? quadratuxn ; ipsa igitur ex

PROPOSITION XLVIII.

Si le quarré d’un des côtés d’un triangle est égal aux quarrés des deux côtés

restants de ce triangle, l’angle compris par les deux côtés restants est droit.
Que le quarré du côté Br du triangle ABr soit égal aux quarrés des côtés

8A, Ar; je dis que l’angle BAT est droit.
Du point A, conduisons la droite AA perpendiculaire à A1- (i i), faisons AA

égal à 8A , et joignons Aï.

Car puisque AA est égal à AB, le quarré de AA est égal au quarré de A8.
Ajoutons le quarré commun de Ar; les quarrés des droites AA , Ar seront égaux

n

II
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nepéywm’ val alpe. Jura 769 M, AI Tsrpa’ywat

la la?) en": calmi 757 8A, At nTpatyalvuc.
Ami 107; [Liv in; 75V AA, A? 701w lnl 73
givra 73?; At, êpôzl 741p in" il 675 AAI’ 7min.

707; il abria 759 EA, At le" in) 13 in), 727;
Br, rhénane: yép’ qui alpin in?) fît AI’ Tapé-

7m07 in» in? 79? «in?» 75; Br 737p17alvrp’ (lins

nul "Nopal il AI 7; m- irs-li l’a-r ml ’vml l’a

lulu si AA si»? AB, zanzi dl à AT, No Nt ai

AA, AI thiol val"; 3A , AI la: sîrl , a)
pin; al Aï Bain: 75 Br ’ leur 7min alpe. si 67:3

AAY yawl; 19? 57:3 BAT 3 in. ope?! il si 613
MI” 5,9»; ripa. ml Il 15ml au. Ed! alpe myé-

nu , au) 7è 155;.

4A , A? quadrata æqualia suut ipsis ex 3A, A?
quadratis. Sed ipsis quidem ex M , AP æquale
est ipsum ex A? , rectus enim est AAI’ angulus ;

ipsis Vera ex 3A, A? æquale est ipsum ex Br,

ponitur enim; ipsum igitur ex Ar quadratum
æquale est ipsi ex 3P quadrato ; quare et latus
M ipsi Br est æquale 5 et quoniam æqualis est

1’

AA ipsi AB, communis autem 41’, du: uti-
que M , A? duabus 3A, A? æquales sunt, et
basis Av basi Br est æqualis; angulus igitur AAI’

lingule BAT pst æqualis. Beetus autem 4.417;
rectus igitur et 3412 Si igitur trianguli, etc.

aux quarrés des droites 8A, Ar. Mais le quarré de At est égal taux quarrés des
droits AA, At (47), car l’angle AAr est droit, et le quarré de Br est supposé
égal aux quarrés des droites sa, ar; donc le quarré de ar est égal au quarré
de Br; donc le côté At est égal au côté Br; mais AA est égal à AB, et ar
est commun; donc les deuxidroites AA , At sont égales aux deux droites sa,
in; mais la base ar est égale à la base Br; donc l’angle AAI’ est égal à l’an-

gle BAT (8). Mais l’angle au est droit; donc l’angle BAT est droit aussi.
Donc, etc.

FIN DU PREMIER LIVRE.
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4’. n51 wapmnéypwn ôpboyaimr mp1-

Éxu-Gau abaca 57:3 No 1-67 fil! àpôtly yttria

W!PI!XOUfl;v deum.
8’. narra; Il marpaAÂnÀsypépww xæpt’ou

781 mpl Talv hépwpov 46703 wapmnAoypaîp-

punir! Ënororaô’v et" 1’07; and transmuâmes

gaz-aigus «Midas.

DEPlNlTIONES.

l . Omne pardlelogrammnm rectangulum con.
tineri dicitur sub duobus rectum angulum contî-

nentibus redis.
a. Omnis autemparallelogrammi spatii earum

cires dimetmm ipsius parallelogrammoruni
unumquodque eum duobus complementis gno-
mon vocetur.

LE DEUXIEME LIVRE

DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONS

x. Tour parallélogramme rectangle est dit contenu sous deux droites qui
comprènent un angle droit.

a. Que dans tout parallélogramme, l’un quelconque des parallélogrammes
décrits autour de la diagonale avec les deux compléments soit appelé gnomon.
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nporazrz et.

lady (En «No sôôeîizt, nana?” dl Il 376p: atl-

Tôv si; sur. ùworoôr TFn’MTw 1-3 mpuxc’m-

var Èpeoyaiwov tiré 75v No tCÔtrôr leur Ëo’Tl 707;

1s rivait si; «inuits-ou and intimai: 75v 11.431,44.-

nw nepltxepivorç épBawyiosç.

Errata-a1 No sôetïau al A , Br, uni TleMla’Ôa

si Br à; innocentai. ni A, E capelet Aigu
31-1 75 57:3 Tôt! A, Br mpuxo’ptvay 5p907aivrar

in? in) qui n 0’71"22 3 75h A, RA mpnxapte’rqa

apooîüfl’q), al 1-5 67:5 151 A, AE, mi :713

Tl; un?) 757 A, En

LE DEUXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO l.

Si sint duæ recta, secta fuerit autem alter:
ipsarum in æqualia quotcunque segmenta 5 con-

tenturn rectangulum sub duabus rectis æquale
est et ipsis sub non sectâ et unoquoque Segmen-

tornm contentis rectangulis.

Sint duæ rectæ A , Br, et secta sit sr ut-
cunque in A , E punetis; dico ipsum sub A,
Br contentum rectangulum æqualc esse et ipsi
sub A , 3A contento rectangulo , et ipsi sub
A, AB, et etiam ipsi sub A, en

A8 ABr

H Isa” S
z

Hxôu yàp «27:3 703 B’ tu? Br vrpôç spas; si

BZ, nazi nitrera Tri A l’en a; 8H, mal frai piv’l

705 H 7-5 Br empaiÀÀnÀoç 27x60 Il H6, fiai dl

75v A, E, r si? EH wapaËAÀuÀu fixasse-av a;

AK, EA, r9.

Ducatur enim a B ipsi Br ad rectos sz, et
ponatur ipsi A æqualis 8H, et per H quidem
ipsi Br parallela ducatur H9; per- A, E, r
vero ipsi En parallelæ ducantur AI, EA, ra.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Si l’on a deux droites, et si l’une d’elles est coupée en tant de parties
qu’on voudra, le rectangle contenu sous ces deux droites est égal aux rec-
tangles coritenus sous la droite qui n’a point été coupée, et sous chacun
des segments de l’autre. -

Soient deux droites A, Br, et que Br soit coupé à volouté aux points A, E;
ie dis que le rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle contenu sous
A, 13A, au rectangle sous A, AE, et au rectangle sous A , Er.

Pur le point B, conduisons la droite El perpendiculaire à Br (Il. «1);
faisons EH égal à A, et par le point H conduisons ne parallèle à Br (SI. I );
et par les points A, E, r, conduisons les droites AK, EA, r9 parallèles à la
droite EH.
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16W d’il in: qui B9 707; 8K, AA, E9. Karl
in: 73 pli ne 7è tiré 757 A, Br, WIPIIIXI’TGI

tu. yèp 67:8 75. 5 un, Br, in a: i BH «5 A.
qui d’à BK 735 abri 757 A, BA, "mixera: pis .

732p 6:13 7571-13, EA, l’ait dl ilBH A. 13
Il AA 137 67:3 7677 A ,AE , l’a-n 71’? il AK ,7087’

l’a-ru il 8H, 7? A’ irai l’a-r rigolai; 1-356 12:8

5:73 avili A, ET. 75 alpe 61:5 trôy A, Br le"
in) Tél n 67:3 A, 8A, ml in?) 67:5 A, AE, xatl
in 76 15ml A, Br. Bali alpe de: , ml val ËEi’i’ç.

IIPOTAEIE 8’.

Bali tôOiTa fientai «tardif à; hum, rai!
1.47515; 3M"; nul lita-ripou 757 taupé-ravir ripi-

’ méprisa. 5,997.51... la ’ larrl au; alm’i filé; 37m;

rtrpatwivrp. ’

5139:7: yolp il AB raphide (Il; France 1:de
si r flfllïov’ A2570 31-: Tl 67:3 75v AB, Br
waprsxo’pnar épdoç’airrn , [and ’rcô’ 57:6 7th BA,

Ar reprexaps’vou épOoyem’w, leur in) 7,5 abri

fil; A]! 7s7pa7aiiçi.
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Æquale utique est ne ipsis EX , AA, se;

et est quidem ne ipsum sub A, Br, contine-
tur enim sub un, Br, æqualis autem BH ipsi
A; 3K ivero ipsum sub A, BA , contiuetur
enim sub un, 3A, æqualis autem DE ipsi A;
AA vero ipsum sub A , AB, æqualis enim AI,

hoc est En, ipsi A; et etiam similiter ne ip-
sum sub A , Br; ergo ipsum sub A, Br æquale
est ipsi sub A, 3A, et ipsi sub ipsis A , AE,
et ctiam ipsi sub A, zr. Si igitur sint, etc.

PROPOSITIO il.

Si recta linea secetur utcunque, ipse sub totâ

et utroque segmentorum contents rectangula
æqualia sunt ipsi ex totâ quadrato.

Recta enim A! secetur utcunque in Ppuncto;
dico ipsum sub A]! , Br contentum rectangu-
lum, eum ipso sub 8A , Ar contente rectan-
gulo , æquale esse ipsi ex AB quadrato.

Le rectangle Be est égal aux rectangles Ex, AA, E9. Mais Be est le rectan-
gle Sous A, Br, puisqu’il est contenu sous H8, Br, et que 8H est égal à A;
BK est le rectangle sous A, sa, puisqu’il est contenu sous HB, sa, et que BH
est égal a A; AA est le rectangle sous A, AE, puisque AK, c’es:-à-dire
En, est égal à A; et semblablement, se est le rectangle sous A , Br; donc le
rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle sous A, 3A, au rectangle
sous A, AE, et encore au rectangle sous A, Br. Donc , etc.

PROPOSITION Il.
Si une ligne droite est coupée à volonté , les rectangles contenus sous la

- droite entière et sous l’un et l’autre segment, sont égaux au quarré de la

droite entière. v
Que la droite A8 soit coupée a volonté en un point r; je dis que le rec-

tangle contenu sous AB, Br, avec le rectangle contenu sous AB, ar, est égal
au quarré de An.
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Avasypaioôu 7alp «17:3 Tilt A8 Tsvpat’yawov 73

AAEB, in) 55an d’ld’ 70:7 r tinta-ripe 151 M, BB

wapaiMitM; il Il.

A

Describatur enim ex A]! quadratum AAEB ,

et ducatur par r alternai ipsarum 4A, En
parallela rz.

l" B

A

leur d’il levis 73 A5 7’07; A2, r57 nazi in:

73 fait AIE 73 ai.7:3 75?; AB nepéywyor’ 73 dl

A2 73 Il7r3 1’57 BA , Ar mpraxéptnr ôpôoyæ’i’aov’

arapu’xwau pali 7d]: 57:3 75v AA, AI’, in «il il

AA 737 ABr 73 Il r15 73 57:3 AB, 813i?» flip
il BIS tr? AB’ T3 al’pat 673 tu?! BA, AI, pas-rai

rai? 67:3 75v AB, Br, l’ait in) if aivrè 75: AB

rirpzyalvqi. Bali aipat dans, itatl 7d lais.

moraux 7’.

Edv simili: 7paguptil 7,40165 à; l’ruxi’ , 73 57:3

fil; En; Karl lui; 15v lefl’td’füï mpitXtipwoy

3p8076nai les! lnl 1,5 tu 67:3 751 urinaire"
weprcxopt’vqi lpûmriç and 79? 87:3 70:7 7:poupii-

pérou Tftiifiœ’raç recpatyairqa.

Z l 8
Æquale utique est A2 ipsis Al, r3; et

est quidem AH ipsum ex A3 quadratum, Al
vero ipsum sub BA, nr contentant rectan-
gnlum , continetur etenim sub AA , ar, æqualis
autem AA ipsi A8; ra vero ipsum sub A3 , Br,
æqualis enim BE ipsi An; ipsum igitur sub 3A ,

ar, eum ipso sub AB, Br, æqualc est ipsi
ex A3 quadrato. Si igitur recta , etc.

PROPOSITIO lu.
Si recta linea secetur utcunque, ipstnn sub

totâ et une segmentorum contentum rectangu-
lurn æquale est et ipsi sub segmentis contente
rectangulo , et ipsi ex prædicto segmente qua-
drato.

Avec AB décrivons le quarré MER (46. t), et par le point r conduisons rz
parallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, BE (51. i).

Le quarré A! est égal aux rectangles Al, rE; mais A]! est le quarré de AB,
Al est le rectangle contenu Sous 3A, ar, puisqu’il est contenu sous AA,

IAI, et que AA est égal a AB; et ri! est le rectangle contenu sous AB, Br;
puisque Br. est égal à A3; donc le rectangle sous 8A , a , avec le rectangle
sous AB , Br, est égal au quarré de An. Donc, etc.

PROPOSITION III.
Si une ligne droite est coupée à Volonté, le rectangle Contenu sous la

droite entière et l’un des segments, est égal au rectangle contenu; sous les
segments et au quarré du segment premièrement dit.
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3:56:74 trip il AB ennéade si; :7030 and
in; rn- Aigu 37: 73 il7:3’15v AB, Br repreni-
paar’ar épandues leur lnl Tél 67:3 751 a, r3

mpnxopu’rqi éponœriqi, [LeTal 705 alml 7&3 Br

flfpayaivou.
Arcyeypaîqiûai 73,: 317:3 73; rB flrpaiyaror 73

me: , ami J’Iiixôaâ il 8A inti 1-3 Z, nul (Ml
nô A inoripç si: rA, BB WapéMiiM; 51’740»

a; A2.

A l"

Recta enim A3 secetur utcunque in r; dico
ipsum sub AB, Br contentum rectangulum
æquale Esse ipsi sub Ar, P3 contenta rectan-
gulo , eum ipso ex Br quadrato.

Describatur enim ex r3 quadratum un , et
producatur BA in Z, et per A alterutri ipsa-
rum rA, En parallela ducatut A2.

Z A
les: «N in: 73 A! 707: A4, 115° in) in: 73

plu AI! 1:3 il7:3 751 AB, Br mpnxo’peny 3p99-

76net, mphxi’rau pl! 71’? 67:3 7:3: AB, 8E,

in il à ne 1-37 Br- 13 A an Tas ami 75V AT,
ra, Î" 7è? il Ar tri rB’ 1:3 il” A8 r3 &7:3 737;

ra ravpaiwioy- 73 alpe 613751 AB, Br wapit-
xépuni épandu» leur lui 75 Il7r3 75v AT,
ra mpnzopu’np épômn’p, irai-al. 7’05 ai7:3 œil; rB

Tsrpatyairou. Bali dpat criailla , ml val lEiÎç.

E

Æquale utique est A! ipsis AA , r2; et est
quidem A! ipsum sub AB, Br contentum rec-
tangulum , continetur etcnim sub A]! , DE ,
æqualis autem DE ipsi Br,- .44 vero ipsum
sub AF, r3, æqualis enim Ar ipsi r3; AB
autem ex r3 est quadratum; ipsum igitur sub
AB, Br contentum rectangulum æquale est
ipsi sub Ar , r3 contente rectangulo , eum i
ipso ex r1 quadrato. Si igitur recta , etc.

Que la droite un soit coupée à volonté au point r,- je dis que le rectan-
gle contenu Sous AB, Br est égal au rectangle contenu sous Ar, r3, avec le
quarré de Br.

Avec r3 décrivons le quarré rams (46. t), prolongeons sa en z, et par le
point A conduisons A2 parallèle a l’une ou a l’autre des droites rA, B15 (51. I).

Le rectangle Ali est égal aux rectangles AA , ra; mais AIE est le rectangle
contenu sous AB, Br, puisqu’il est contenu sous A]! ,’ Be, et que DE est égal
à Br; au est le rectangle sous A!" , r3, puisque Ar est égal à r3; et 43 est le
quarré de rB; donc le rectangle contenu sous AB , r8 est égal au rectangle
contenu sous AT, r8 , avec le quarré de ID. Donc, etc.
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l’IPOTAïIE 6V.

D .
Ealr 139:7; 7pdjlpul 7m05 il; :7090, 73 I573

73’; 3Aiiç’7e7pai7wvoy l’a-av inl 707; 7a 4’173 765v

vannai-rais 7t7patyairarç, ml 7g? ælçlt’lflà 757 77M-

pai7m mpnxoptiyap and, mai.
E6957: 781p fiançai il AB nuais-Gai à; France

1(1le 73 r- Abat 37: 73 al73 7?); AB Tri-pégas-

in: leur inl 707; 7a ait-r3 75v Ar, r8 Tapa-
7aiyorç ml 75 «Il; 57:3 757 AT, rB wapzexops’rqa

3p607awi’qi.

A

PROPOSITIO 1V.

Si recta linea secetur utcunque, ipsum ex
totâ quadratum æqualc est et ipsis ex segmentis

quadratis, et ipsi bis sub segmentis contente
reclangulo.

Recta enim linea An secetur utcunque in r;
dico ipsum ex A3 quadratum æquale esse et ipsis

ex At, r8 quadratis, et ipsi bis sub Ar, r3
contento rectangulo.

r B

A

en Max t
Avayiypat’pâai 313p airai 75?; AB 7:7paipnrcv

73 AAEB, nul lmratixflu il BA, ml J’ral [alu
70:7 r 37:97ipq. 75v AA, E3 wapaiAMÀo; :7336!»

il raz, J’Ial d’3 703 H 37:07-Ëpat 75v AB, AIE wap-

aiAAiiMç 57ch! il 9K.

l

z E
Describatur enim ex A! quadratum AAlB ,

et jungatur B4, et per r quidem alterutrî ip-

sarum AA, EB parallcla ducatur er, pet H
vero alterum ipsarum AB, A8 parallela duce.

tu: 9K. ’
PROPOSITION 1V.

2

Si la droite est coupée à volouté , le quarré de la droite entière est égal
aux quarrés des segments ,, et à deux fois le rectangle contenu sous les deux

segments.
Que la droite An soit coupée à volonté au point r; je, dis que. le quarré

de un est égal aux quarrés des segments Al", ris, et à deux fois le rectangle
contenu sous ar, ra.

Avec AB décrivons le quarré AAEB (46. t); joignons Ba ; par le point r con-
duisons er parallèle à l’une Ou à l’autre (les droites An, EB (51. i), et par le
point H conduisons ex parallèle à l’une ou a l’autre des droites AB, AE.
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Karl irai TŒPG’ÀÀMÀOIÇ in" il rz 797 AA, nazi

si; déni; lpwiwrainv il EA, il 3x73; 70711
Ê 67:3 me in lin-l 7’; Ëy73; nul almvatrw’ov 7g

67:6 au. AÀX à 67:5 un un? 67:3 ABA inti
in, lm) nazi wÀeupa’. il BA. 7iî AA ici-rit in:

zani il 67:3 rI-IB alfa uniriez 75 67:3 HBr ËG-I’ly

leur dans nul 7rAeupd’. il Br 7:2twpéî 7g? m 2’an

ïn°.AMè Ilflly rB n? un lnlv 75», si a; rH
7g? BK’ mal il HK alfa 737 KB inlv l’a-i1. t’a-é-

wÀeupov «ripa in) 73 rHXB. Ain: d’il 37: ne.)

3p907alwor. En) wifi napabtîtiiào’r intril rH

7:? BK, mal si; déni; 211,7:th il l’Bi’t ni alpax

137:3 KBI’, BrI-I 7min: d’un-la 3,2947; sÏa’lv l’outil.

Open Il il 6:73 KBI” épûil d’pd. La); 67:3 BI’H.

a": zani ni àmrmn’ar, a; 67:3 rHK, HKB
3p9atr’ n’a-1:" Q9096; [0V cipal") 73 rHKB. Halage»

I N a I I I I N N il«l’a un lâ’cîTÂtUPDl” TETPÆ’; airer upat en; , kat: en"
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Et quoniam parâllcla est rz ipsi AA , et in

ipsas incidit EA, interior angulus rus æqualis
est inter-lori et opposite AAB. Sed AAB ipsi ABA

est æqualis , quoniam et lattis BA ipsi AA est

æquale ; et rHB igitur angulus ipsi HBr est
æqualis; quare et lattis Br latcri PH est æquale.
Sed r3 quidem ipsi tu: est æqualis, PH vero
ipsi BK; et HIC igitur ipsi KB estæqualis; tequi-

lalcrum igitur est rHKB. Dico ctiam et recta ngu-

lnm. Quoniam enim parallcla est PH ipsi B! , et
in ipsns incidit r3; ipsi igitur K31”, BrH anguli

duobus rectis sunt æquulcs. Rectus autem est
KBr; rectus igitur et BrH. Quare et oppositi
nm, HKB recli surit,- rectangulum igitur est
rHKB. Ostensum autem est et trquilaterum;
quadratum igitur est, et est ex r13. Proptcr eadcm

uliquc et OZ quadratum est, et est ex OH , hoc est

3.173 "Ml; rB. Aral 7d. 167d. (N Karl 73 62 7I7pai- ex 41’; il)sa igitur aï i "i quadrilla ex Ars
ra surit. Et quoniam æquale est AH ipsi HIE,
et est AH ipsum sub. AT, ra, æqualis enim
Hr ipsi ra; et H2 igitur æqttale ipsi sub AP,
ra; ipsa igitur AH, H2 æqualia sunt ipsi bis

I x a Il I l N N i Il7mm! in: , un in" 17:0 7»; 0H , 75117 en"

I au l si l417735 7a; A? 7a up; 62, TK 7t7pai9wras alan

A. s B B N V I N lTan Ar, T8 suri. Kan me: 101W en: 7o AH 74;;.

HIE , nul in: 73 AH 73 67:3 75: AT, rB , in

Puisque rz est parallèle à M, et que Ba tombe sur ces deux droites, l’angle
extérieur rHB est égal à l’angle intérieur et opposé AAB (29. I). Mais l’angle AAB

est égal à l’angle ABA’ (5. I), puisque le côté sa est égal au côté AA; donc
l’angle rHB est égal à l’angle HBr; donc le côté Br est égal au côté m (6. i);

mais rB est égal a HK (54. I), et rH égal à Bit; donc HK est égal à KB; donc
le quadrilatère rHKB est équilatéral. Je dis qu’il est rectangle. Car puisque rI-I
est parallèle à BK , et que rB tombe Sur ces deux droites, les angles KBr, Bru sont ’
égaux à deux droits (29. t). Mais l’angle KBr est droit (défi 50. r); donc
l’angle BrH est droit. Donc-les angles Opposés rHK, HKB sont droits aussi
(7)4. i); donc le quadrilatère rHKB est rectangle. Mais on a démontré qu’il est
équilatéral; donc ce quadrilatère est un quarré, et ce quarré est décrit avec rB.
Par la même raison 62 est aussi un quarré, et ce quarré est décrit avec en , c’est-
à-dire aVec AI"; donc 62, rK sont des quarrés décrits avec AI, r13. Et puisque le
rectangle AH est égal au rectangle HIE (43. 1), et que le rectangle AH est com-

12
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7è? si HI 7;? I’Bt ml 75 HIE aira, in! in) 71:5
675 71375 Ar, r3. «à in; AH, me 3’011 à") 71:5

«il; 673 75v AT, l’B. E011 fi nul 7è. 62, TK

I î l A. l )I ’ lfl’rpajmm une 7m AT, I’B° m «par. Tld’dlfd. un

92, rK, AH, HIE in 107i 797; n aîwà 1-57
AT, l’B ’rtfpayaivolç ml 7,5 fi; 5773 759 AT, r3

A

sub A? , F3. Sunt autem et 02, Px quadrata
ex AP, r3; ergo quatuor 92, Px, AH, H2
æqualia sunt et ipsis ex AP , P3 quadratis et
ipsi bis sub A? , F3 contento rectangulo. Sed
quatuor oz , FIC , AH , H! totum sunt AAEB ,
quod est ex An quadratum; ergo ex An qua-

0

A

reprexoyiwp àpûoymw’tp. AM3; 7è 72’mfa7 62,

rK, AH, me 3m écu-r) Ta AAEB , 3 in: 7&3 ana

75; A]! Test-pâmer -rà cipal. à???) 757; AB Tapé-

4’, 3 n N I l Nywrov rez-av en: 1-01; Te euro 7m AT, l’B 727F:-
7aivwç and 7-53 æ); 6’35 7139 Aï, l’B mpupcalue’rqr

ôpôoyww’qo. Bob ripa misât: , Ml 7è 555;.

dratum æquale est ctipsîs ex At, P3 quadratis
et ipsi bis sub AT, r3 contento rectangulo. Si
igitur recta , oct.

pris sous les droites Ar, r3, car HI est égal à rB, le rectangle H15 est égal
au rectangle sous Ar, rB; donc les rectangles AH, HE sont égaux à deux fois le
rectangle sous Ar, r3. Mais les quarrés oz, rK sont décrits avec les droites AT, r3;
donc les quatre figures 62, rK, AH, HE sont égales aux quarrés des droites AI", rB
et à deux fois le rectangle compris sous Ar, rB. Mais les quatre figures 62, rK,
AH, HIE sont la figure entière AMER, qui est le quarré de AB; donc le quarré
de AB est égal aux. quarrés des droites Ar , rB, et à deux fois le rectangle com-

pris.sous Ar, rB. Donc, etc. l
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RAI AA AQE’.

t ) t A. I IlAin» 31-1 ’ro auto Tu; ABWe’rpatywvov nov

N a ,Ëml 70:; au cire un! AT, TB Te’rfwywrwç nul
753 Ü; 67:5 75v AT, IB msiexope’vça ÂPÛoywt’Îcp.

l A. 9 tu A4 i x l ’E7rl 71? 7m; 107»; narra.) paçnç, un: ia’n 60’727.

s î ’ I l N .5 RA 731 AA, l’a-n sa-rl mû 7m44 n une ABA au;

6:73 AJB’ nul Ëmi "4076; TPl’yûerU a; qui?

yww’au J’urlv riperais l’eau tic-l’y, 70:7 ABA sipo; TF1-

):Âycu a; qui"; ywvÏal, a; 67113 ABA, AAB, BAA,

(Ibrlv infini; ile-m clair. 0;;th d’à fi 6:73 BAA,

lamai à’fd ai dm; ABA, AAB pua ÈFÉgÎ in:

de? ml n’a-b Yann aszéFd nife: 75v 67:3 ABA,

AAB flairerai ira-w Ëfôîç. Open il Il 67?: BrH,
in 741’pËrrt 797 Êv’ràç ul’ imam-rios 75 7495; 753

A’ Aomtl’a’z’Fd. ri 5775 THB fichai E7171! ôfeîç’

l’rn cant; :373 rHB 7min 7:5 6773 rBHt dans
ml «napel Il Br 15 TH inlv l’an. AAÀ’ ri luis!

l’B et? HK irriv in, Il æ l’H BK’ t’a-67mequ

d’Fœ Ërrl 75 TK. 5x91 Il mail ÈpÛtlv Tilt! dm; TEK

, r .1 n x t s ugland)” Trrpaywvov «par en: To rK, un un"

LE DEUXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 9:

ET ALITER.

Dico ex A! quadratum æquale esse et ipsis
ex AP , FB quadratis et ipsi bis sub AT, r3
contente rectaugnlo.

Quoniam enim, in eâdcm figurâ, æqualis

est BA ipsi AA, æqualis est et angulus ABA
ipsi ALE; et quoniam omnis trianguli tres anguli
duobus rectis æquales sunt , ergo ABA trianguli
(res anguli ABA, AAB , BAA duobus rectis æ-
quales’ sunt. Rectus "autem BAA; reliqui igitur

ABA, .AAB uni recto æqualcs surit; et suut
æqtiales ; uterque igitur ipsorum ABA , AAB di-
midius est recti. Reclus est autem BPH, æqualis

enim est inlcriori et Opposito qui ad A 3 reliquus

igitur PHI! dimidius est recti; æqualis igitur
est PHI! angulns ipsi FBH; quare et latus Br ipsi
FH est æqualc. Sed P3 quidem ipsi HIC est æ-
qualis, PH vero ipsi BIC; æquilaterum igitur
est FI. Haltet autem et rectum FBK angulum;
quadratum igitur est rx, et est ex r3. Proptcr

ET AUTREMENT.

Je dis que le quarré de A8 est égal au quarré des droites AT, r3 et à deux
fois le rectangle Compris sous AT, rB.

Car puisque, dans la même figure, BA est égal a AA, l’angle ABA est égal à

l’angle un (5. 1); et puisque les trois angles de tout triangle sont égaux à
deux droits (52. i), les trois angles ABA, aux, BA.: du triangle ABA sont égaux à
deux droits. Mgis l’angle Ban est droit; donc les deux angles restants ABA, AAB sont
égaux à un droit; et ils sontégaux; donc chacun des angle ABA, AAB est la moitié
d’un droit. Mais l’angle BrH est droit, car il est égal à l’angle intérieur et opposé

en A; clone l’angle restant rHB est la moitié d’un droit; donc l’angle rHB est égal à

rBH; donc le côté Br est égal au côté rH (54. 1). Mais rB est égal à HK, et rH égal à

l’angle BK (54. 1); donc rK est équilatéral. Mais il a l’angle droit rBK; donc rK est

6l.
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d’un; 717; r8. A"). 7è déni «N un.) 73 62 7t-

7pcz’) moly :6715 , uni ion-li! ïfvvü 7è? ciné 7:7; A!"

7è cipal. TK, 97. traqua-(ava: 377:, un.) ic’rw in:

707; ais-:5 75v AT, r3. Karl in) in! Ënl 73 AH

743 HE , nul in; 75 AH 75 6:1?) 75v AT, r3,
in irri7 flip firH tri r8, uni 7è EH États i’a’ov

in: 71,3 (:773 713v AT, l-B’ 7è État AH , H571: :07;

75 Æ); 673 75v AT, T8. En: a ml 7è IK, 62

A

LE DEUXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

eadem uliquc et 92 quadratum est, et est æ-
quale ipsi ex AF; ergo rx, 92 quadrata sunt,
et sont æqualia ipsis ex Ar, r3. Et quoniam
æquale est AH ipsi H! , et est AH ipsum sub
AF, r13, æqualis est enim PH ipsi r3; et EH
igitur æquale est ipsi sub AP , P3 ; ergo AH , HIE

mqnalia suntipsi bis sub AP, F3. Sunt autem et
ipsa FK , oz æqualia ipsis ex AF, F3; ergo Px ,

T B

6 H K

A

in 707; aimé 75v AT, I’Bt 7è alpax m, 82, AH,

HE in. irri 707; 7. in?) 7:39 AT, I8 «si 753 «il;
nia-à 75;: Ar, TE. AMè 7st rK, oz uni 7è AH,

HE 3m Ënl 73 AE, 3 in" aimai 7,7; AB 7t-

OZ, AH, H5 æqualia Sunt et ipsis ex Ar , r3 et

ipsi bis sub Ar, r3. Sed rit, oz et AH, un
totum sùnt AE, quad est ex AB quadratum;
ergo ex AB quadratum æquale est et ipsis ex
AF, P3 quadralis etipsi bis sub A? , T3 con-l N7paiywov’ 73 sipo: être 7M ç AB 7:75:43an i’a-ov irrl

’ tcnto rectangulo. Quod eporlcbat ostendere.707; 7e ciré 75v AT, rB TtTdeùll’OIl; tuai 76 Il;

6m; 75v AT, r13 WlPlleIAtlvtp 59967M599. 07:09
écru 517511.

un quarré , et il est le quarré de r8. Par la même raison , ez est un quarré , et il est
égal à celui de Ar; donc rit, 62 sont des quarrés, et ils sont égaux à ceux des
droites Ar, r8. Et puisque AH est égal à H5 (51. I), et que AH est sous
Ar ,. rB, car IH est égal à r8; le rectangle EH est égal au rectangle sous
Ar, rB; donc les rectangles AH, HE sent égaux à deux lois le rectangle compris
sous Ar, TE. .Mais les quarrés rK, 01 sont égaux aux quarrés des droites Ar,
TE; donc les figures rK, 82, AH, H5 sont égales aux quarrés des droites A1",
rB, etadeux fois le rectangle compris sons AI", r8. Mais les figures rK, 62,
et AH, HE sont la figure entière AE , qui estle quarré de AB; donc le quarré de
AB est égal aux quarrés des dmites Ar, r13, et à deux lois le rectangle compris sous
Ar, rB. Ce qu’il fallait démontrer.



                                                                     

LE DEUXIÈME LIVRE DES

HOPIÈMA.

W NEn N 7067m ouyepo’y inwO, 071 iy 701; 7s-
7pwyairoiç xœPl’MÇ 7è «spi 7th (balanças maf-

aAÀnAo’ypnppat 7917050974 irrita

n p o r A z I z ë.

El ,6 ’7’ l 9" ’ y id) iau w La nappa 7,4» p u; in . Juin,

x a x a. n. a ’70 une 7m alvin» 7H; 0M; 7,4»,ua7œy replacé-

I y I
par" 099071571" [and 705 sirli 7a; [M7450 757

Il I a, t n r«topât: 707pwyrâyau mon") 79» 017m 7»; apraxie;

7s7pwyairqo.

s O I t
E0607: 71”: 7:; a A8 finaud-0m si; par in.

t nI t x s l a, t:471 73 r, si; fi 471m narra 70 At A97!» 07: 70
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l COROLLAntUM.

Ex bis uliquc evidens est, in quadratis spa-
tiis , circa diametrum parallelogramma quadrata
vesse.

PROPOSITIO V.

Si recta linea secetur in æqualia et inæqua-
lia , ipsum sub inzequalibus tolius segmentis con-

tentum rectangulum eum ipso ex ipsâ inter sec- ’

tiones quadrato æquale est ipsi ex dimidià qua-

drato.

Recta enim aliqua A! secta sît in æqualia

quidem ad F, in inæqualia vcro ad A; dico

A r A B
f "a
. MK 4x N g

O IE H Zémula 75v AA, AB WIPIIXGIHWOV éphyaiwov yawl.

a S t n I w s x a. a t700 aura 7nç TA TETP1701’00 101v en: 7go un

7; 13707 a. «in».î P7 . .
COBOL

ipsum sub AA, A3 eontentum rectangulnm
eum ipso ex FA quadrato æquale esse ipsi ex
P3 quadrato.

LAIRE.

De la il est évident que, dans les quarrés , les parallélogrammes autour de
la diagonale sont des quarrés.

PROPOSI TION V.
Si une ligne droite est coupée en parties égales et en parties inégales" le

rectangle sous les deux Segments inégaux de la droite entière avec le quarré de la
droize plante entre les sections , est égal au quarré de la moitié de la droite entière.

Car qu’une droite AB soit coupée en deux parties égales au point r, et en
deux parties inégales au point A, je dis que le rectangle compris sous AA, AB,
avec le quarré de rA, est égal au quarré de r13. QI
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Arwytypœ’ællw 7è,» aimé ni; Il! 7e7paiywvov 73 Describatur enim ex F13 quadratum F523 ,

TEZB, zizi ËweÇéxew si BE’ tu!) chai ,uÈv 70:7 A et jungatur En; et pet A quidem alterutri
é7r0’rép9t 7(Îw TE, BZ wapaÏAÀnMç fixez.) si AH, ipsarum PIE. , BZ parallela dueatur AH , pcr e

chai (Il; 705 e 577072335: 750 AB, El wapilànào; vero alterutri ipsarum A! , Il parallcla du-
Ii’x9w KM, zizi WNÏÀIV thaï 706 A émn’pç 75v rA, catnr KM , et rursus per A alterutn’ ipsarum

BM waPuÏAAnAoç fixez.) si A10. FA , BM parallela ducatur AK.
Kg) Erre) l’a-gy En) 1-5 r6 waFŒÇTÀÂFMIuÆ 793 Et quoniam æquale est F6 complémentum

62 Wapwn’htpùijuatfl , une? wpcneirëw 73 AM’ ipsi 62 complémente, commune addatur AM;
ZÂOV alpes 75 rM 37v,» 797 AZ l’a-av ter-n’y. and lotum igitur FM loti Az aequale est. Sed FM

A r A a
MK . g L-A Vu

a a J
. E -H z7431W; 743 AA 770V Ë0’7iv, lm) kari 1l Aï 7,7 rB ipsi AA æqualc est quia et A? ipsi F3 est

Ëmlr 70mm nul 75 AA alpe. 7go" AZ l’a-0V Ërri. æqualis ; et AA igitur ipsi AZ æquale est. Com-
Kawa]; "ponds-6m 7è 1’60 ZÀoy 6’ng çà A9 au; N20 mune addaturFG 5 totIIIII igitur A6 ipsi N50 gno.

7vaip40h3 l’a-av Ë0’7i. AÀÀal 7a pâli]! A6 1-2: 67:3 7-5., moni mqnale est. Sed A6 quidem ipsum sub AA,

AA, AB Ë0’7lv, 70-» yolp :i5 A9 71,7 ABG- nd) 5 A8 est, æqualis enim 40 ipsi AB, et N50 igitur

N50 «épias 71’14in Ïroç Ërrl 747i 57:3 AA, AB. gÛOIIIOIt’æquttlls est ipsi sub AA, AB. Commune

Kowèv wpomeirûm 70 AH,’0’Ë0*-rw in»: 7a"; nia-È 7îç eddatur AH , qnod est æquale ipsi ex FA; ergo

11;- ; 51’ch N50 yxra’vlumy m) çà AH 7m à") 7,; NEC gnomon et Aqunalia suint ipsisnb AA, An

67:5 75v AA, AB repiexolxz’rq) 5,2907 cariai me) 75 Contente rectangulo et ipsi ex FA quadrato.

Avec la droite rB décrivons le quarré rEZB (46. I), etîoignons B15; par le
point A conduisons AH parallèle à l’une ou a l’autre des droites TE, Bz (51. 1);
par le point e conduisons KM parallèle à l’une ou à l’autre des droites AB, E2;
et par le point A conduisons AK parallèle à l’une ou à l’antre des droites rA, ’BM.

Puisque le complément r9 est égal au complément en (45. I), ajoutons le
quarré commun AM, le rectangle entier rM sera égal au rectangle entier Al.
Mais rM est égal à AA (36. 3), puisque la droite Ar est égale à la droite r3;
douelle rectangle AA est égal au rectangle Al; ajoutons le rectangle commun
r6, le rectangle entier A9 sera égal au gnomon N30 ; mais A0 est le recængle sous
AA, AB, puisque A9 est égal a AB; doue le gnomon N50 est égal au rectangle sans
AA, AB. Ajoutons le quarré commun AH, qui est ’gal au quarré de I’A (COI-0l. 4. 2),

le gnômon NEC et le quarré AH 5050m égaux au rectangle SOUS AA, AB, et au quarré
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A: I ’ t
Jura 7m; TA 7:7pœ7œrça. AÂM’L 5 N30 Weimar un

’ c1 a I75 AH gîtas irri 75 TEZB 7e7pé7wvov , 0 in" (un

75:11? 7è 1p: 5:75 75:1 AA, AB repiexc’puroy 5p-

» n. VGoyaiwcv panai 70a ciné 7nç7 TA 7e7pwyairau nov

fi x n. s t æ l x yl 7 min; 7a) au 7a; l’B 7:7p17mrqv. Bar apat tueriez,
H t ’ tuau 70s tfnç.

morula: ç’.

Ea’w :5954 flambait 7.11.1193? fixa, tapon-72937

dé 71; m3737 e595: in, téeeictç’ 75 évité 75; 2A»;

du au? «pria-migrait mi 7:7; aponuptirn; wapit-
xépevov épôoyaiwov panai 705 aimé 7E; ilfllftlld;

707p0t;aivou 170v Eau-Ï 7g; airé 75; myxtlpirnç

:1 7s 7IÎç "Minium; au.) ni; monelpirnç à; (in?)

puât; à’vœçpatpêvw 7e7pa70ivtp’.

15159270: 7aip 7:; t’y A]! 7e7puiaôai fixa: and

A A I 9. A70 r "M8107, «ponde-9m JE 7:; nui-ru 2692.4

Sed NEC gnomon et AH totum snnt FEZ]! qua-

dratum, quod est ex r3; ipsum igitur sub
AA , AB contentum rectangulum eum ipso
ex FA quadrato æquale est ipsi ex r3 quadrato.
Si igitur recta , etc.

PROPOSITIO v1.

Si recta linea secetur liil’ariam , adjiciatur

autem aliqua ipsi recta in directum; ipsum Sub
totâ eum adjectâ , et sub adjcclà contentum pa-

rallelogrammum eum ipso ex dimidiâ quadrato
æquale est ipsi ex cmnpositâ ex diinidiâ et ad-

jectà tanqnam ex unâ. descripto quadrato.

Recta enim aliqua A! secetur bil’ariam ad P

unetum ad’iciatur autem alit un i)si recta in

P t l lA r E (Az Hf 73-! t ’o

K ’ M .A N ’l

0j
E H zin: dada; Il BA. n’y!» 371 75 tir?) 713v AA, AB

I a l x a. a x a.WIPIQXOILQVOV apôoywflov M272 TOU (1.70 ’7’"; r8

l y x a, I t A. I7"ng une [cor in: 7go «7:0 7a; FA 7e7pwywrç».

direetum RA; dico ipsum sub AA’, A]! conten-

tum rectaugulum cum ipso ex F3 quadrato æ-’

quale esse ipsi ex FA quadrato.
a

de ra. Mais le gnomon NEC et AH sont le quarré entier IEZB, qui est décrit avec TE;
donc le rectangle compris sous AA, AB , avec le quarré de rA, est égal au quarré

derB..Donc,ctc.
PROPOSITION V1.

Si une ligne droite est coupée en deux parties égales,set si on lui ajoute
directement une droite, le rectangle compris sous la droite-entière avec la
droite ajoutée, et sous la droite ajoutée , avec le quarré (tesla moitié de la droite.
entière, est égal au quarré décrit avec la droite composée de la moitié de la I
droite entière et de la droite ajoutée , comme avec une seule droite.

Qu’une ligne droite AB soit coupée en deux parties égales au pointT; qu’on

lui ajoute directement une autre droite RA; je. dis que le rectangle compris ’
sous AA, AB, avec le quarré de r13, eSt égal au quarré de ra.
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Araqtypaiæôw yolp 5.773 75’; FA Tetrpé’yœvov 1-3

TEZA, aux.) Êmrw’xûœ si AE, tu) chai [à]! 705

B empaloit 57075,34 757 TE, Al wœpéAÀnMç

1716m à BH° 63:1 Il 703 6 vnpeiou errer-5;; 713v

AA, El flaPaÉÀAnÀoç figée) Il KM. nul in Là

Toi; A ancrât); Tây TA, AM wapéÀAnAoç 6’969»

il AK. ’

Describntar enim ex FA quadratum PEZA ,
et jungalur AE, et per B quidem punctum al-
terulri ipsarum F5, AZ parallela ducatur 8H;
pur 6 vcro punclum allerutri ipsarum AA, HZ
paralicla ducatur KM; et adltuc ,pcr A alterulri
ipsarum FA, AM parallela ducatur AI.

E

ml 05v l’en inlv’ û Aï 737 r3 , Troy in)

ml 73 AA 7,5 r9. mon? sa r9 in «a? oz

V ’ l t t si a. n n v f tnov sur 34.170 AA ŒFÆ 71,: 62 M’TH’ltTOl’ l. Kcnvov

H Z
Quoniam igitur æqualis est A? ipsi 1’13, æ-

quale est et AA ipsi P9. Sed P8 ipsi 62 æquale
est; et AA igitur ipsi 02 est æquale. Commune
adtlatur FM; lotum igitur AM ipsi N36 gnomoni
est æquale. Sed AM est ipsum sub AA, An , æ-

qualis enim est AM ipsi A3; et igitur N59 gno-
mon æqualis est ipsi sub AA, A8 conlctlto rectan-

gulo. Commune addatur Ali, quad est. æquale ipsi

ex F3 quadrato; ipsum igitur sub AA, AB conten-

tuxn rectangulunt eum ex F8 quadrato æqualc est

ipsi N50 gnomoni et ipsi AH. Sed N50 gno-

7rFocmÎa’9œ 73 TM’ ZÀOV alpes Tà AM 71,3 N50

’ I ’ V l l I n t f lçt’mywvt Un." mon AHtat To AM en: To un
7:39 AA, AB, in grip in" il AM 71.7 AB° un) 5

Il a. t auN50 «pat palpait! l’arc; ion-l ne 67m un; AA, AB

I p I f, t I tmpupcolquo opBoywwqr. Kon’ov arpentas-9a! Ta

AH, 3 irrw frou 7:5 cirre 727; rB Tt-rpwyuitp’ 1-3

Ü ’ æup: ml fait AA, AB WZFIŒXCIIILU’GY Épôaçaiuav

t -. 9 t w r Il s e NBITE TOI] 17,0 TÜÇ TITPŒÏŒVOU [70V 977"! T?)

p Avec la droite ra décrivons le quarré rEZA (46. 1); joignons AE; par le point
B conduisons BH parallèle à l’une ou à l’antre des droites r5, A2 (51. x); par
le point 6, conduisons KM parallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, E2 ,
et enfin par le point A conduisons AK parallèle à lune ou à l’autre des droites
rA, AM.

Puisque At est égal à r3, le rectangle AA est égal au rectangle r9 (56. r).
Maïs le rectangle r6 est égal au rectangle oz (1,5. t); d0nc le rectangle AA est
égal au rectangle oz; ajoutons le rectangle commun rM, le rectangle entier
AM sera égal au gnomon N20. Mais AM est le rectangle sous AA, AB, car AM
est égal à AB,(4. 2); d0nc le gnomon N50 est égal au rectangle compris sous
AA, A8. Ajoutons le quarré AH qui est égal au quarré de r8, le rectangle compris
sous AA, A8 avec le quarré de r8 sera égal au gnoutou NEC) et au quarré AH.
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50 Maine" mi 1-4; AH. and 3 N30 7mi-
pav gal ni AH 3A" in) 73 rua rtrpaiwrov,
gin-n givra si; IN 75 d’un. 5711i 757 AA, A8
repltxo’pwov ôpôayainov final 1-03 «57:3 75’; rn

unanime Yen ici-ri et; aimi fi; TA Ttrpœwiyqn.
Eaiy ripez «3017:, ml rai iEî’ç.

nponztz C.
liait "39th; Watwtti 7,1419? à; Ë’ruxc, 73 :15

75; 3M; al 13 nid Éric 1’51 Tanl-LG’THV, 7d.

wrupotiflpa Tupaiywm, in inl et: n il;
67:5 Tif; 37m; un) 705 cipnpivou T’MlpdTOÇ mp1-

cxope’yço 599974»in un) 743 «57:5 1-05 Muret?

Tptipwroç enfantine.

1569171 7:1”) ne si An rapide. de irez.
net-ni 73 r npt’i’or Âd7d 31-: ni «inti 751 AB,
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mon et AH totum sont PEZA quadratum , quod

est ex FA; ergo sub AA, An contentum rec-
tangulum eum ex r3 quadrato æquale est ipsi
ex FA quadrato. Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO V11.

Si recta linea secetur ntcunque, ipsa ex ton
et ex uno segmentomm , simul sumpta quadrata

æqualis sunt et ipsi bis sub totâ et dicta
segmento contenta rectangulo , et ipsi ex reli-
quo segmente quadrato.

Recta enim aliqua An secte ait uteunq-ue in
P puncto; dico ex AB, 3P quadrata æqualis

B T AifZQ K a
M

E N ABr Invaincu in. in) Të 7s (Pi; tira 75v AB,
Br replsxopirqo 599074."? tu) 7a; inti 7:7; TA
Terpuyaivp.

esse et ipsi bis sub A), Br contente rectan-
gulo et ipsi ex FA quadrato.

Mais le momon NEC et le narré au sont le narré entier un, ui est le

8 1 q q Inarré de ra- donc le rectan le com ris sons AA on avec le uarre de r8 est

(I r 3 P t légal au quarré de ra. Donc, etc.

PROPOSITION VIL
Si une ligne droite est coupée d’une manière ’quelconque , le quarré de la

droite entière et le quarré de l’un des segments , pris ensemble, sont égaux à
deux fois le rectangle compris sous la droite entière et ledit segment, et au quarré
du segment restant.

Qu’une droite A3 soit coupée d’une manière quelconque au point r ; je dis
que les quarrés des droites AB, Br sont égaux à deux fois le rectangle compris
sous AB, Br, et au quarré de rA.

t3
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Amyrypa’tpaa 7030 0’073 707; AB 70790500707 73

AAEB’ mati 1007070794th0» 73 cæsium.

15ml 030! 70-00 ion-l 73 AH 7a? HIE, 101v37
"PDWIIIU’ÛO 73 rz’ 3A0? cipal 73 Al 3A9 75 TE

l’a-or errât” 703 0i’Pat A2, TE élarÀa’a-mi in: 7017

A2. AM03 703 A2, ra a KAM ia’ri 705,000 au)

7312 707p0i7wyov’ 3 KAM (zip: 704qu ml 73
Il zinnia-ta: in: 705 Al. En; (lé 703 Az 3*:-
7rÀ0ia-Iov nazi 73 «il; 373 75v A8 , Br, in 703p

B T
Ml gKl li

E Na
si BZ 73731" 3 Jim KAM yrnipwv ml 73 rz 7c-
7905710007 i000 ici-ri 703 ail; 673 750 AB, Br.
K0w3v attoucher.) 73 GN, 3’ in" 0’073 75; AI’

707P0i7wyort 3 01’900 KAM Moyeu ne) 703 Il,

ON 7t790i70000t in in) 753 72 si; 3:73 75:: AB ,
Br mpnxoptévçn 3990710149» ami 753 cit-r3 75; AI’

7s7P007t5vqo. and 3 KAM 7703,00)? au) 703 Il,
ON 727905340": Éloi itr-ri 73 AAEB 1000i 73 Il,

q a a t la en" un: 75;! AB , BD financerez. 7è cipal. 0i7r3

in

Describatur enim ex AB quadratum AAEB;
et construalur figura.

Quoniam igitur æquale estAH ipsi HE , com-

mune addatur F2; toturn igitur AZ loti F1!
æquale est; ergo A2, r1! dupla sunt ipsius A2.
Sed A2, P2 ipse KAM sunt gnomon et I’Z
quadratum; KAN! igitur gnomon et F2 dupla
sunt ipsius AZ Est autem ipsius AZ duplnm
et ipsum bis sub AB, Bi”, æqualis enim 32

A

" A

ipsi Br; ergo KAM gnomon et P2 quadratum
æqualia suul ipsi bis sub A! , Br. Commune ad-

datur ON , quod est ex AF quadratum; ergo
KAM gnomon et PZ , ON quadrata æqualia sont

et ipsi bis sub A3 , Br contento rectangulo et Ipsi
ex AI’ quadralo. Sed KAM gnomon et PZ, ON

quadrala tolum sunt AAEB et F2, qua: sunt
ex AB, Br quadrata; ergo ex A8 , Br qua-
drata æqualia suut ipsi bis sub AB, Br con-

Avec AB décrivons le quarré AAEB (46. t); et construisons la figure.
Puisque le rectangle AH est égal au rectangle H5 (45. t), ajoutons le quarré

commun Il; le rectangle entier A7. sera égal au rectangle entier r15; donc les
rectangles A2 , r13 son doubles du rectangle Az. Mais-les rectangles A2, rE sont
le gnomOn KAM et le quarré r2; donc le gnomon KAM et le quarré rz sont
doubles du rectangle Al. Mais deux fois le rectangle sous AB, Br est double
du rectangle A2, car Bz est égal a Br (cor. 4. a); donc le gnomon KAM et le
quarré rz sont égaux à deux fois le rectangle sons AB, Br. Ajoutons le quarré
commun en , gui est le quarré de Ar; le gnomon KAM et les quarrés Il, eN
seront égaux à deux fois le rectangle sous AB, Br, et au quarré de Ar. Mais le
gnomon KAN! et les quarrés rz, GN sont les quarrés entiers sans , r2, qui sont les
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A. i tu751 AB, Br 707p0i700m in i773, 70,03 (Fi; rivro 700v

AB , Br 709403000530 3,2907070’00 M703 70:7 0i13 73;

l J 3 N d Ü NAI 707P00ywou. 5030 «p00 00:90:00 , 00003 700 06":.

UPOTAEIZ ü.

Bain 039070 00 ’ n" ’ "’70 0 73 7l-: 7P [4]."! nous au; 0 x ,

I f t A. r] a. I7,001101; 07:0 7a; 0M; mi i003; 7m 7pnpa7ar

I ’ I h N Nrepavant! ofûoymywvlu-rai’rou 0’071’3700:l Maroc

I I sa Ï l à7,151144"; 707f0tywrou Tsar in) 70a 70 0070 7»;

w d A. l I ! N07m; tu: 700 N’PMLM’OU tantum; à; aira [4000;

’ Iavaypaçev’rl "vannet.

’ A: ’ f15’49"00 700p 70; n AB finaude: à; aux: 0000703

b h- I N l l70 r rigueur A270» 07: 70 7t7p00’tuç 37m 757 AB,
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lento rectangnlo eum ex Ar quadrato. Si igi-
tur recta , etc.

PROPOSITIO VIH.

Si recta linea secetur utcunque, quater sub
totà et uno segmentorum contentum rectangu-
lum eum ipso ex reliquo segmento quadrato
æqualc est ipsi ex totâ et dicto segmenta tan-
quam ex nuai descripto quadrato.

Recta enim salique A! secte sil utcunque in
r puncto; dico et quater sub AB , Br conten-

T B A
OHK T

fPo

A

M l
E 2:
a

I a I tBr wapttxopsrov 09607000000, 1.00700 708 0î7r3 75;

AI 70770076700, 770v Ëni 703 0i7r3 707; AB, Br à:

0i7r3 lui; 30700790090071 70791705000.

il

TV

e A ltum rectangulum eum ipso ex Ar quadrato
æquale esse ipsi ex ipsâ AB, Br tanquam ex and

descripto quadralo.

quarrés des droites AB, Br; donc les quarrés des droites AB, Br sont égaux à deux

fois le rectan le com ris sous A]! i Br et au narré de AI. Donc, etc.

g P s 0PROPOSITION V111.
Si une droite est coupée d’une manière quelconque, quatre fois le rectangle

compris sous la droite entière et l’un des segments, avec le quarré du segment
restant, est égal au quarré décrit avec la droite entière et ledit segment, comme
avec une seule droite.

Qu’une droite AB soit Coupée d’une manière quelconque au point r ; je (lis que

quatre fois le rectangle compris sous les droites AB, Br, avec le quarré de AT, est

. n
égal au quarré décrit avec les droites AB, Br, comme avec une seule dronte.
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EnCtCAürflu.7èp ivr’ «36251; vit" A]! «3061!.

EA, ne) aida in 737 r85 BA’, ml claye-
Wa’çôa 427:3 75; AA n’rpubœvov d’à AEZA, ml

xantyrypaÉÇQœ (humât: 1-5 07657144.

Eml 95v in in)! il Br 737 RA, inti il [4:1
r3 7:5 HKia-rlv faufilé BA 7? KN, mû Il HK cipat3

a"? KN Ërrlv in. Atà Tel. aéré. N un) il H? 79?

P0 Écrit in. Kiel ivre); in ici-rît à [4374 ra 758A,

in Il HIC 75 KN’ in! ripa in? uî5 1-3 plis rx

A

Producatur enim in directnm ipsi A! recta
3A, et ponatur æqualis ipsi P3 ipsa BA , et descri-

batur’ ex AA quadratum AEZA, et construatur

dupla figura.

Quoniam igitur æqualis est Br ipsi 3A, sed.
ra quidem ipsi!!! est æqualis , et BA ipsi tu;
Let tu: igitur ipsi IN est æqualis. Propler eadem

utique et Il? ipsi P0 est æqualis. Et quoniam
æqualis est ra quidem ipsi BA , et un ipsi IN ,-

r B A
"T. (HK NE zllP °

T»,

F- aA z«a un, «à à a? sa x0. mai-râla: 7513N
inlv 76’077 , wapdæânpaiparat qui? "a r0 wap-
mnÀoypaÏWou’ mûrit EN 494 rôt-1P l’a-or inivs’

7è triduum: in: 7è rK,.KA, HP, PN in:
iMiiÀoIc Ërri’ n’ai. cérumen à”); revendaient

in: 1’05 TIC. 1’140.» in) in inlv si rB 1’37 EA,

rimé llpr 13A r5 BK, "51’ in: 7:5 m t’a-ripé)

in, in «il r8 ri HK, 7051:1": a? H11 inly

æquale igitur est rx quidem ipsi Il! , et H?
ipsi K0. Sed PX ipsi Il! est æquale , complémenta

enim sunt ipsius P0 parallélogrammi ; et IN igi-

tur ipsi H? æquale est; quatuor igitur rx , RA ,
H? , PX æqualia inter se surit; quatuor igitur
quadrupla sunt ipsius FI. Rursus, quoniam æqua-
lis est rn ipsi HA , sed BA quidem ipsi DE , hoc
est, ipsi PH est æqualis, F8 veroipsi 8K, hoc est,

Conduisons la droite BA dans la direction de A8 ; faisons BA égal à Br ; décri-
vous avec AA le quarré AEZA (46. a), et construisons une double figure.

Puisque Br est égal à sa, que ra est égal à HK (54. 1), et BA égal à KN, la
droite HK est égale à la droite KN. La droite ne est égale à la droite po, par
la même raison. Et puisque Br est égal à 8A, et HK égal à KN, le rectangle rx
est égal au rectangle BN, et le rectangle HP égal au rectangle K0 (56. 1). Mais
le rectangle rK est égal au rectangle PN (45. 1), car ils sont les compléments
du parallélogramme r0; donc le rectangle EN est égal au rectangle HP; donc
les quatre rectangles TK, 1m, HP, PN sont égaux entr’eux; donc ces quatre rec-
tangles sont le quadruple du rectangle rK. De plus, puisque r8 est égal à BA , et BA
égal à 3x, c’est-à-dire à tu (54. 1), et que ra est égala nx, c’est-à-dire à un, la
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l’n’°’ zal à Il! il): 73,? un in irriv ’ l. Rai in)

Ï" lev-h d’abri-l 75 HI], si (Il ITP 7iiPO’ l’a-av Errl

a) 73 [du n AH 75 Ml"! , 7è il HA 76 P2. AÀAâ

73 MI] 74:5 HA ici-Tir in!” napawàupépa7a 7è?

7m? MAvtapaAMAoypa’p’uu’ nul 75 AH ripa 7g?

Pl Turin-t? 7è 760’791. tripot 7d. AH, un, HA,

P2 in infini; émir 7è 784.749: ripa 703 AH 7o-
7patwAainaË inti". Eæet’xôn Il au) 7è. ’1’;de 7è.

ra, RA P H? , PN 705 TK 7e7patvrÀeia-Iw 7è cipal.

5174i. É reptixu 73v il? yatagan 7s7pat7r7laÏna’

in: 703A]: là Rai Ëml 75 AK 73 tiré 745v AB , BA

n’en-lu , in 7&9"); KB 7:97 BA’ 73 cipat 7t7pa’mç 5713

737 AB , RA ’rI’l’Pa’n’Àctflôy in: 70:7 AK. Eûixen

Il 70:7 AK TCTÉCWÀŒIFIDÇ mal 5 21T 776,40)" 75

«ripa. 7r7paixtç 67:3 751 A3 , BA î’cov in) 797

21? 7745,49". Konér arpentâtes: 7è Se, 3377:7

701w 7g; 01ml Tilt At 7e’rpwyœ’y9r 75 alpe: 7t7paiztç

du?) 737 AB, BA neprsxépwov épeayaiwov p.273.

705 âwàll 75; AI 7l7pctyoirov Ïa’ov in) 75 ZTT

776mm nul 7g; ES. AÀAai 5 2T? 7905m7 nul
75 519 3M! in) 73 AEZA 7t7pai7mov , 3 in"
in): 75; AA° 73 «if: 7s7paÎxt; 5973 757 A8 ,

ipsi au est æqualis; et PH igitur ipsi H11 æqualis
est. Et quoniam æqualis est PH quidem ipsi En,

et H? ipsi P0; æquale est et AH quidem ipsi
Mn, et na ipsi rz. Sed un ipsi HA est
æquale , complementa enim surit ipsius MA pa-
rallelogrammi ; et AH igitur ipsi rz æquale est 5

quatuor igitur AH , un, HA , rz æqualia inter
se sunt 5 quatuor igitur ipsius AH quadru-
pla sunt. Ostcnsa sunt autem et quatuor rx,
RA, HP, PH ipsius rx quadrupla; ergo octo
qua: continet ET? gnomonon quadrupla snnt
ipsius AI. Et quoniam A! ipsum sub A3 , BA

est, æqualis enim est lut ipsi 3A; ergo ip-
sum quater sub AB, 3A quadruplum est ip-
sius AK. Ostensus est autem ipsius AI qua-
druplus et 2T1 gnomon. lpsum igitur quater
sub AB, 1M æquale est ipsi il?! gnomoni.
Commune addatur 20, quad æquale est ipsi
ex AP quadrato; ipsum igitur quater sub
AB, Bd contentnm rectangulum eum ex A?
quadrato æquale est ipsi 2T1 gnomoni et ipsi
se. Sed 211 gnomon et 59 totum sunt AEZA

droite rH est égale à la droite un. Et puisque rH est égal à un, et que Il? est égal
à po, le rectangle AH est égal au rectangle Mn, et le rectangle HA égal au rectangle
Pz (56. 1). Mais le rectangle Mn est égal au rectangle HA (45. 1), car ils sontles com-
pléments du parallélogramme MA; donc le rectangle AH est égal au rectangle P2;

donc les uatre rectan les AH Mr! HA P2 sont é aux entr’enx; donc ces uatre

q g 7 a 9 g qrectangles sont quadruples du rectangle AH. Mais on a démontré que les quatre
quarrés rK, KA, HP, PN sont quadruples du quarré rit; donc les huit figures
qui composent le gnomon 21? sont quadruples du rectangle AK. Mais le rec-
tangle AK est sous AB, 13A; car K8 est égal à 13A (cor. 4. a); donc quatre fois
le rectangle sous AB, BA est quadruple du rectangle AK. Mais on a démontré
que le gnomon in" est quadruple du rectangle AK; donc quatre fois le rectan-
gle sous AB, 13A est égal au gnomon zrr. Ajoutons le quarré commun se, qui
est égal au quarré de AI’ (cor. 4. a); quatre fois le rectangle compris sous
AB, Ba , avec, le quarré de AI’ sera égal au gnomon ZT’r et au quarré 56’ Mais

le gnomon En et le quarré :6 sont le quarréentier AEZA, qui est décrit



                                                                     

I 02

l i t 4 a. I î t ouSA peut 753 «un 7nç’7 Aria-av 307i 7è? am 7nçl8
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quadratum, quad est ex AA; ipsum igitur quater
sub AB, BA eum ipso ex AP æquale est ipsi
ex AA guadrato. Æqualis autem est BA ipsi Br;

ergo quater sub A! , Br contenlum rectangu-
lum cum ipso exAF quadrato æquale est ipsi ex
AA quadrato, hoc est, ex ipsâ A8 et Br tanquam

ex unâ descripto quadrato. Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO 1X.

Si recta linea secetur in æqualia et inæqua-
lia, ex inæqualibns totius sogmcntis quadrata
dupla sunt et ipsius ex dimidiâ et ipsius ex ipsâ

inter sectioncs quadrati.

ficela enim aliquia A! sccla sit in æqualia
quidem ad r, in itimqtlalia vcro ad A; dico
ex AA, AB quadrata dupla esse ex AT, FA qua-
dralorum.

Ducatur enim a l” ipsi An ad rectos TE, et
ponatur æqualis utriqne ipsarum AP, r3, cl jun-

avec AA; donc quatre fois le rectangle sons AB, tu avec le quarré de Br est
égal au quarré de AA. Mais BA est égal à Br; donc quatre fois le rectangle com-
pris sous AB, Br avec le quarré de sr est égal au quarré de AA, c’est-à-dire au
quarré décrit avec A3 et Br comme avec une seule droite. Donc. etc.

PROPOSITION 1X.

Si’une ligne droite est coupée en parties égales et en parties inégales , les
quarrés des segments inégaux de la droite entière sont doubles du quarré
de la moitié de cette droite et du quarré de la droite placée entre les sce-

uo’ns. sQue la droite AB soit coupée en parties égales en r, et en parties inégales
en A; je dis que les quarrés des droits AA, AB sont doubles des quarrés des
droites a, ra.

Du point r conduisons r13 perpendiculaire à .43 (n. x); faisons la droite Br
égale à l’une ou à l’autre des droites AT, r13, et joignons EA, LB; par le point
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guipâmes" ai AE, EB , nul citai pair 7:17 A 7:1? ET

wapaÉÀÀnÀoç fixez» 5A2, hot dit 7017 Z 7j? AB

wapaÉÀAnÀoç nixew’ tiZH, natl intëedxôwti Al.

N Î N W I N c tu I, Î N N ÜKm mu un: tri-ru a At 71; TE , un 1"!!!le
tic-ré EAI’ Maria 7:5 6:73 ABr. Katl irai 699;; in"

Il 7rpèç 76:5 r, lamai Ëpa ai 6775 EAT, AEI" me;

7 mV n I N 1 N Il a r I si a e-æopôy tu: sur", au en" tu: t "puma «par op nç

na t t t i t’07" (141491 7m 67m [EA, PAIE. A": 7a auras

103
gantur A]! , En, et pcr A quidem’ipsi EF pa-

rallela ducalur A2, pcr Z vcro ipsi AB parallela

ducatur ZH , et jungatnr A2. 1 I
Et quoniam trquulis est Al’ ipsi TE, æqualis est

ct EAI’ angulus ipsi ABr. Et quoniam reclus est ad

r; reliqui igitur EAI’, AEF uni recto æqualcs sunt,

et sunt æquales; dimidius igitur recti est uterque

ipsorum (EA, PAE. Propter cadem inique et

o

N and hanap: 713v 67:5 TEE , EBr halenai in"
Êp83ç° 3M ripas in 6:73 AEB épOn’ inn’. Rai Ëml

Ë riflé NEZ agirent]. in" 34:65;, ripât) A? si livré

EHZ, in yaL’p in: 737 irrét- nati aivrmtyfiov 7jî

intis EFB’ Autrui cipal. 1l tiré EZH flairerai in"
âpêîç’ in alpe: irriv3 si 67:3 HEZ 7min 7:17 tic-th

EZl-l’ dans sati annulant si EH rhupçï 737,! HZ

irriy in. Bahut! irai t; wpéç 7g; B yttria tipi-
nm’ in" ép9IÎç, épetl N î; 575 ZAB, in

uterque ipsorum r23, EDF dimidius est recti;
tutus igitur A28 reclus est. Et quoniam H151
dimidius est recti, rectus autem EHZ, æqualis
cnim est intériori et opposite EFB; reliquus
igitur EZH ’dlluldllls est recli; æqualis igitur

est HEZ angulus ipsi 22H; quare et lattis EH
latcri HZ est æquale. Rursus quoniam ad B
angulns dimidius est recti, reclus autem 2A3,
æqualis enim est rursus interioril et opposito

A comluisons AZ parallèle à ET (5x. t), et par le point z conduisons ZH parallèle
à AB , et joignons Az.

Puisque M est égal être, l’angle BAT est égal à l’angle ABr (5. 1). Et puis-
que l’angle en r est droit, les angles restants EAI", Mir sont égaux à un droit (52. 1);

mais ils sont égaux; donc chacun des angles rEA, me est la moitié d’un droit.
Par la même raison, chaCun des angles rEB , EBr est la moitié d’un droit; donc
l’angle entier AEB est droit. Et puisque l’angle HEZ est la moitié d’un droit, et
que l’angle EHZ est droit, car il est égal à l’angle intérieur et opposé En: (29. 1),

l’angle EZH est la moitié d’un droit; donc l’angle H152 est égal à l’angle un;

donc le côté EH est égal au côté H7. (6. 1). De plus, puisque l’angle en B est la
moitié d’un droit, et que l’angle un est droit, car il égal à l’angle intérieur
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tflip in) WÂNVS 7g? 3v73; mal inwmn’ov 7g?

livré ET? Mimi ripa Il 57:3 AZB alpin-un: in"
épûîç’ in «Étui vrp3ç 7g; B yeti: 7j? 673

AZB’ de" ne) rhumé. il ZA zâwpqî 7g? AB

indu in. Kal Ëml in indu Dl Aï 75 TE, 7701
in) al 73 c273 7iiç5 At tu; «17:3 7170 rE’ 7è

Ü æ«pu. 0&3 70v AT, TE 7s7pai70owz Émilie-lé in: .

7017 03713 73kg Aï. To7; A? 03.73 75v Ar, TE in!

a x t l x A. I D t N lun: 70 117:0 11; AE 7e7p0tyurar, open gap Il

EFB ; reliquus igitur AZB dimidius est recti;
æqualis igitur ad 3 angulus ipsi A28; quare
et latus ZA lateri A8 est æquale. Et quoniam
æqualis est AF ipsi TE , æquale est et ipsum
ex A!" ipsi ex F2; ergo ex AE, P! quadrant dupla
sunt ipsius ex AP. [psis autem ex At, 1’]! æquale

est ex A! quadratnm, reclus enim est A?!
angulus; ipsum igitur ex A2 duplnm est ip-
sius ex An Rursus quoniam æqualis est En

7’?

X
A

(573 AIE advint 73 pipa abria 7:7: AE baratiné!

in: 703 :173 717;?) At. nabi" Ëml in émir 5151-!
7g? HZ, in! 3073W nul 73 «ivr3 75’; HE 75 c273 797;

HZt 7è 5p: aîné 75v EH, HZ 7s7pai7uyœ (Punai-

nai in: 703 31737:7; HZ 7e7pat7aivou. To7; (Il 3.73

703v EH, HZ 7e7patyaivot; 770v in) 73 «27:3 717;

El 7:7pd17uvovl ’. 73 ripa 417:3 7?; E2 J’iflÀairtér

in: 703 0i7r3 717; HZ. AÀÀÈ 73 (in!) 7:7; HZ i707

3773 75873 717; TA ’9’ 73 alpe: «571’375; El (Funé-

I - î N N N N î N Nun in: 703 un 7a; TA. En: «le and 70 «un 7":

T A B
ipsi Hz, æquale est et ipsum ex Il! ipsi ex Hz;
ergo ex EH , HZ quadrata dupla sunt ipsius
ex HZ quadrati. lpsis autem ex EH , Hz quadra-
tis æquale est ipsum ex E2 5 ergo ex E2 quadra-

.um duplum est ipsius ex Hz. Sed æquale ipsum
est HZ ipsi ex FA ; ipsum igitur ex E2 duplum est

ipsius ex FA. Est autem ipsum ex 8A duplum

ipsius ex ar; ergo ex An, Il quadrilla
dupla sunt ex Aï, FA quadratorum; ipsi:
vero ex AE, 22 æquale est ex Il quadratum,

etopposé en; (29. 1) ,l’angle restant ’AZB est la moitié d’un droit ; donc l’angle en B

est égal à l’angle AZB; dune le côté ZA est égal au côté AB (6. 1). Etputsque Ar

est égal a r5, le quarré de Ar est égal au quarré de r15; donc les quarres des
droites Ar, r12 sont doubles du quarré de A1". Mais le quarré de 15A est égal aux
quarrés des droites Al", r5 (47 , r ), car l’angle ArE est droit; donc le quarre de
AE est double du quarré de Ar. De plus , puisque EH est égal à Hz, le quarre de en

est égal au quarré de Hz; donc les quarrés des droites , HZ sont dopbles du
quarré de Hz. Mais le quarré de El est égal aux quarres des drontes fait, Hz
(47. 1); donc le quarré de El est double du quarré de Hz. mais HZ est égal à ra
(54. t) ; donc le quarré de El est double du quarré de HZ. Mats le quarre de EA est
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6 à. i H ’ t inEA hwÀœ’nor Tao dm; Tu; A1" Ta. api: arc-to 7m

I A: t EnAE, El 7.176340: «brumant in: un givra ’ræy

N i N DlAï , TA Tcrpayaivay. TOI; (Pi aira "un AE, , El [0’59

t t x r x a. I a i x a x ,3on: To «me Tu; A2 TOTPnwaOV, ope» 7211907"

Q ! i î A. Ia u7rà AEZ yuvia’ 75 apau’frd n; A2 71794.70?"

A A: h ï ihvrÀcÉo-to’r in: Tl)? nivrà un AT, TA. T9: à in

reclus enim est A22 augulus; ergo AZ
quadratum dupium est ipsorum ex fr, FA.
[psi vcro ex A2 æqualia saut ipsn ex AA, Az ,
reclus enim est ad A anguius; ’ipsa igitur et
.AA, A2 dupla saut ex AP, FA quadratorum.
Æqnalis autem AZ ipsi A3; ergo ex AA , An

7,7; A2 in, un; afin-575,, AA, A1, apefi 7;? J 74,2; 11.3 quadraln dnpla sunt ex AT, FA quadratorum.

A pariant qui aigu aivrà 75v AA , Al ÎlwAÉa’ui in: Si igitur recta s etc-

Tôy «27:3 75v AT, TA Ttrpayæ’wr. In J3 ri Al 127

AB’ Toi Élu. dwà 75v AA , AB ’rrrpaiyœrct «5517m:-

ruî in; 757 abri 75v AT, TA Tt-rpayaiyur. Ed!

vl a m t t c a.afin tueur: , au 1a. gin ç.

nPOTAzI: i. PROPOSITIO x.
Eèy eôôeTat yfappii 1,141.85 fixa, 79007:9»? Si recta linea secetur bifariam, adjicialur

autem aiiqua ipsi recta in directum; ipsa ex
totâ eum adjectà et ex adjectâ , simul sumpta

quadrata, dupia suint et ipsius ex dimidiâ et

à, ne et??? :6961 ivr’ «ibid? ria dm; 117; 3A»;
air 7:17 WPOHII’LIII"! mi Tri 327:3 757; wpoaxupt’rnç,

7è. cuveluço’npa n-rpaiwm, (humidifiai in:
1’057: :573 Tïiç âfllfllldç mi Toi? zizi 727; wyzu- ipsius ex compositâ ex dimidiâ et adjectà tan-

Féyflç :1 7,. 7;; âF(nî1; la; TE; "Panufléynç quam ex unît dCSCTiPü quadrati.
à; éwà puât"; èvaypapivro; trwpazyércu’.

double du quarré de Ar; donc les quarrés des droites AE, EZ sont doubles des
quarrés des droites At, rA. Mais le quarré de Az est égal aux quarrés des droites

AE, El (47. t), car l’angle AEZ est droit; donc le quarré Az est don bledes
quarrés des droites Ar, rA. Mais les quarrés des droites AA, Al sont égaux au
quarré de A2. (47. l), car l’angle en A est droit; donc les quarrés des droites
AA, AZ sont doubles des quarrés des droites Ar, rA. Mais Al est égal à A8;
donc les quarrés des droites AA, en sont doubles des quarrés des droites Ar,
rA. Dune , etc.

PROPOSITION X.

Si une ligue droite est coupée en deux parties égales, et si on lui ajoute
directement une droite , le quarré de la droite entière avec la droite ajoutée , et
le quarré de la droite ajoutée , étant pris ensemble , sont doubles du quarré de
la moitié de la droite entière, et du quarré décrit avec la droite composée de la
moitié de la droite entière et de la droite ajoutée; comme avec une seule droite.

I4
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Ï N I fE0921: yap 7:; n AB Tennis-9a) fixa and

l N av
To r, "panera-9a) Je, 7:; 151p mien: in", lôôtlldç

f I fi l Ï n N Ia Br A274» c’rl 7a une un! A.) , AB TlTPœ’ywt’d

I I N a. Iharkas-1st in: Tan! aiwà TwV Ar , TA TiTFd) tortu.

i ’ l æPlacez.) 72j; une nu r amadou 737 AB wpàç 3p-

t f ) En
Bat; n TE, mû "1,6910 t’a-n horrifie: 7m Al", T8,

t î t a
un tmïttixom’av au 15A , EB’ au) thaï ,uËr vau E

737 AA wapaÉÀÀnMç 529w si EZ’ (hi (Il Toi; A Tél

E

TE wéàn’ «arginine; 510w ri là. Kiel inti si;

vrapatÀMiAouç "ledit; rai; ET, 2A eü9eîai 110;?th-

a’w tiEZ , œîdrrà FEZ, EZA ëPd. riva-lu 54.817; l’au:

île-i1" ai ipat 673 ZEB, EZA Êu’o àFÛle îlots-(ra,-

n’ç tînt" «si (li givra ilotes-6ms il Mo tiféôv Èr-

CatÀAtiptrct rupwin’rcuo’n’ ai si”): EB, 2A ix-

CaAÂc’perau ivri ni BA pépn ’avpmacÜm-au. Ex-

CeCÀticGwa’av, ami wymwrérwcæv tut-rai T3 H ,

nui intctéxôu il AH.

Rectal enim aliqua A8 secta sit bifariam in 1’,

adjiciatur autem aliqua ci recta in directum EA,".
dico ex AA, A8 (juadrata dupla esse ex Al’ , FA

quadratorum.
Ducatur enim a P punclo ipsi A! ad rectos

TE, et polmlttr æqualis utritjuc ipsorum AF,
F3 , et jungnntur HA , 28; et per E quidem ipsi
AA parallela ducalur 152; par A veto ipsi F15

rursus parallela ducatur 2A. Et quoniam in p3.
rallelns reclus ET, 2A recta aligna incidit E2 ,
anguli FEZ , EZA duobus rectis æquales surit;
ergo ZEB, EZA duobus rectis minores surit.
Rectæ autem a minoribus quam duobus redis
productze conveniunt; ergo en, ZA productæ ad

partes 3A convenient. Producnnlur, et couve-
niant in H, et jungatur AH.

Qu’une droite AB soit coupée en deux parties égales en r, et qu’on lui
ajoute directement une droite tu; je dis que les quarrés des droites AA, A8
sont doubles des quarrés des droites At , m.

Du point r conduisons r13 perpendiculaire à AB (Il. t); faisons cette droite
égale à l’une ou à l’autre des droites AT, r13; joignons EA, En; par le point
E conduisons E7. parallèle à AA; et par le point A conduisons 2A parallèle à
rE (51. 1). Puisque la droite El tombe sur les parallèles Er, 2A , les angles
rez, En sont égaux à deux droits (29. 1); donc les angles ZEB, EZA sont plus
petits que deux droits. Mais deux droites prolongées se rencontrent du côté
où les angles sont plus petits que deux droits (dém. 5); donc les droites E8,
2A prolongées se rencontreront du côté BA. Prolongeons ces droites; qu’elles

se rencontrent au point H; et joignons Ami
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Karl irai in finis si AT Tji TE , in in) nul
gaviez si 673 AET 7j? tiré EAT, lai rififi si fifi;
75 l” sifflasse: alpe: ifôsîç ils-ru.3 ira-ripa 75v 67:3

BAT, ABr. Aral. ni mini N sont) iras-épi: 1’87
ûflà IEB, EBl’ sinisant, 357w Ëfeîiç’l- ËFÛsi Épa

Émis si 6:78 AEB. K41) imi isthme rififi; in"
si 57:6 EDF, sijuinlz if: ËFOËi’ç mi si tian ABH.

En: a"; la) si 6713 BAH ôpesi, in 71,P in: 75
678 AIE, ivetAAaiE 7&9. Muni cipal si vivroAl-IB5

-rjî 67:3 ABH loris in , ains un) okapi si BA
"Muni si AH irrir in. fichus, inti si tiré
EHZ sinisant, in" ifÛîç, ZPÔsi æ; si 7:93; 7552,

7011 71”) in: si cireur-n’as 7? "p5; 793 T’ honni

ëpat si Je): ZEH sinh-mi in" ifesîç’ in ripa si

67:8 EHZ 7min: 737 tin’à ZEH’ clic-n nui wÀeupd

si HZ okapi 7j; ZE ion-lu in. Rai inti in ici-ris si
JET 7? TA , Ïtror 367) nul Ni cimiriiçô E1" 1117470-

ror 7g; ais-ri 75; TA Tt-rjauyairqr TÆ’IÆPQ émit 15v

El", TA Te’rpiywat hnàécsé in: 1’017 :5713 ’15;

TA Tt-rpatyairou. Toî; J’È calmi 763V ET, TA l’a-av

irri 78 :1775 fil; AE’ Té cipal. ciné 75; 15A surpai-

7mn" clissais-lés in: 703 giflai si; AT Tapage;-

I a x a] I x l tsou. naît", me: sur urus si ZH fini 2E, Ïa’oy in:

I O7

El quoniam æqualis est AF ipsi TE, æqualis
est et angulus AEF ipsi EAI’; atque rectus est

ad T ; dimidius igitur recti est uterque ipso-
rum EAI’, aux Propter eadem utiquc et uterque

ipsorum FER , EBP dimidius est recti; reclus
igitur est AEB. Et quoniam dimidius recti est EDF,

dimidius igitur recti est et A1111. Est autem et BAH

reclus; æqualis enim est ispi AFE alterne. Reli-
quus igitur AHE ipsi ABH est æqualis; quarc et
lattis BA lateri AH est æquale. Rursus, quoniam

EHZ dimidius est recti, rectos autem est qui
ad Z , æqualis enim est opposito qui ad F 3 reli-
quus igitur ZEH dimidius est recti 5 æqualis igi-
tur EHZ angulus ipsi ZEH; quarta et lotus HZ lateri

Il! est æquale. Et quoniam æqualis est EP ipsi FA,

æquale est et ex Et quadratumipsi ex FA qua-
drato. Ergo ex ET, TA quadrata dupla sunt ex FA.

quadrati. lpsis autem ex ET, FA æquale est ipsum

ex A8; ergo ex EA quadralum duplum est ipsius
ex AF quadrato. Rursus, quoniam æqualis est 2H

ipsi zr., æqualeiest et ipsum ex Hz ipsi ex 2E. lpsa

igitur ex HZ, ZE dupla sunt ipsius ex EZ. lpsis
autem ex HZ, ZE æquale est ipsum ex EH. lpsum

Puisque sur est égal à ne, l’angle AEr est égal à l’angle en (5. 1.); mais l’angle

en r est droit; donc chacun des angles EAr , AET est la moitié d’un droit (52. 1
Par la même raison , chacun des angles IE8, EBT est la moitié d’un droit; donc
l’angle AEB est droit. Et puisque l’angle EBT est la moitié d’un angle droit, l’angle

ABH est la moitié d’un droit ( 15. 1 Mais l’angle BAH est droit (29. 1 ), car il est
égal a l’angle alterne Arts; donc l’angle restant AHB est égal à l’angle ABH; donc le

côté 8A est égal au côté AH (6. 1 De plus , puisque l’angle EHZ est la moitié d’un

droit, et que l’angle en z est droit, car il est égal à l’angle opposé en r ( 51. 1 j,
l’angle restant ZEH est la moitié d’un droit; donc l’angle EHZ est égal à l’angle

ZEH; donc le côté HZ est égal au côté 215 (6. 1 ). Et puisque 131- est égal à m , le

quarré de Et est égal au quarré de rA; donc les quarrés des droites ET, rA
mur-doubles du quarré de TA. Mais le quarré de AE est égal aux quarrés des
droites tir, rA (47. 1); donc le quarré de EA lest double du quarré de At. De
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x t a t A. ,. a. a.un; ’ro cuira 74; HZ! Tas ciné T"; ZEB’ 14’

d’un civrà 15v HZ, ZE Élohim; in: 163 abris

75; EZ. To7: «li airai 759 HZ, ZE l’a’ov ici-ri

75 ciné 75; EH9’ Té cipal. in; 75;; EH Île
mâtais-10’s in: 7017 aîné ni; EZ. In si? EZ 11-3?

rA’ .73 cipal aimi «si; EH alu-pégases (Trahi-

nér in: 703 c’est?) qui; TA. 15331940» (Fi aux) qui

I A A: Icura ne EA Judas-sas rot? givra «il; Art ni ripa:

igitur ex EH duplum est ipsius ex EZ. Æqualis
autem EZ ipsi FA; ergo ex EH quadratum du-
plum est ipsius est FA. Demonslratum est au-
tem et ipsum ex EA duplum ipsius AF; ergo
ex AE, EH qùadrata dupla surit ex AT, TA
quadratorum. lpsis autem ex AE, EH qua-
dratis æqunle est ex AH quadratum; ipsum igi-
tur ex AH duplum est ipsarum AT, FA. lpsi au-

dimi 75v AE, EH fo’rpcti’ymra Titania-lai in: 715W 10m C1 A" æqualia mm lPsa 01 4A» A"; l’1’sa

E Z

d’à T57 Ara TA "TPŒ’MÂl’Wo 7075 tu 5773 757 igitur ex AA, AH dupla surit ipsorurn ex Ar,

l Dl x t a t NAEs EH "TPG’ïWWÉ W" a?" T9 17" T"? AH TA. Æqualis autem est AH ipsi A3; ergo ex AA,
Ts-rpaiymov’ 73 tripot in?) 771; AH ÎIWÂd’o’léV in:

un s x a. D t a. a!va 17:0 TMl’ AT, TA. T53 ré am T"; AH ne. Si igitur recul, en.

s x t ’s t a t a: s t l.ter-n Ta un 7m AA, AHs Ta «par un un o

A8 quadrata dupla sunt ex AE, TA quadratorum.

au a tAA, AH’° JmÀsio’wÏ in: vos sans 75v AT,

A. A NTA". la.» Il si AH 73s A8. qui sipo: livra 1M ’
a. 1 t a aAA, AB s’analyser: ælWÀéfli in; un! 47m ne!

AT , TA Tl’TPd’yflél’üV. Edy d’au. adagio, nazi Tel. 255i ç.

plus, puisque 2H est égal à 212, le quarré de. HZ est égal au quarré de ze; donc
les quarrés des droites Hz, 2E sont doubles du quarré de EZ. Mais le quarré de EH est

égal aux quarrés des droites HZ, le (47. 1); donc le quarré de EH est double
du quarré de El; Mais El est égal à TA; donc le quarré de EH est double du
quarré de rA. Mais on a démontré que le quarré de EA est double du quarré

de 41’; donc les quarrés des droites AE, EH sont. doubles des quarrés des
droites AT, TA. ’Mais le quarré de AH est égal aux quarrés des droites AE, EH
(47- l ); dom le quarré AH est dOuble des quarrés des droites AT, rA. Mais les
quarrés des droites AA, AHIsont égaux au quarré de AH (47. 1); donc les quarrés
des (imites AA , AH sont doubles des quarrés des droites AT , TA; mais la droite AH

est égale à la droite AB ; donc les quarrés des droites AA , An sont doubles des

quarrés des droites AT, rA. Donc , etc.
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npOTAztz ni.

Tnv 1,692771? eôgtîaf 721.4273, (357L 13 67:5

7:7; 2A»; au.) 195 Ëïa’psu 759 taupé-mV TlPIlXc:

puer Ëfeoyénor l’yay tînt: 71,3 5.273 705 hmm?

«pipa-ra; trufpatyaîygu. v l 1
En» Joôeïinz :5961 z; AB° JEÎNI 7;" AB

7:11.15, a". 73 57:3 15; 52m; gal Toi? Ëît’pw
757 ’YFnfld’Tüv mpuxo’pevor 5,39074;on! l’a-cr

q a a t ou"Pal T? 170 700 Mural? TIJJMŒITOC TITF17KJFÇ’.

m9
v

PROPOSITIO XI.

Datam rectum secare , fila ut sub lotâ et al-

tcro sogmentornm contentum rectangulnm
æquale S". lPSl ex rClNIIIO segmento quadrato.

Sit data recta A13; oportct igitur ipsam A! se-
caro , ila ut sub totâ et altero segrnontorum con-

tentum rectangnlum æquale sil ipsi ex relique
segmento quadrato.

b23 A
JE

A041. f

Aymoypéçoa flip .1573 7;; A]; çwpéywyay çà Describatur enim ex A! quadmlum ABAF,

ABAT, "à "finie-91.; à, At fixa; zani 7,2, 1.; et secetur Aï bifarlant îx1 E puuClo , et jungnlnr

N n Ü I 1 P"fluor, au: umâuxûu n BE , au) m9490 à TA

’ l a. v"à To Z. nul m1096 7p 8E un û El, un) èm-
797Pu’p50 tin-3 ’rîç Al Tnpqîwyoy 73 ze, un:

BE , et producatur il in Z , et portatur ipsi 8E
æqualis El, et describatur ex A2 qpadralum
29, et producatur H9 ad K; dico An sectam

PROPOSITION x1.

Couper une droite donnée , de manière que le rectangle compris sans la
droite entière et l’un des segments , soit égal au nquarré*du segment restant.

. O Soit A8 la droite donnée; il. faut couper .AB de manière que le rectangle
compris sous la dtroite entière et l’un des segments’, osoit égal au quarré du seg.

ment restant. , A (   l ’Avec la droite A3 décrivonà le quarré ABAÎ (46. x) ;hcoupons At en deux’partîes

égales au point E (10. 1); joignons BE, prolongeons rA vernît; faisons E2 égal àBE ,

(5. 1) ; décrivons avec Al le quarré le ; et prolongeons He vers K; je dis que la
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r l î x l A? oJumeau a H6 un 7o K’ N’y» on si AB firman-rat:

l l 4 l f a.une. 70 6, (un 7o u7rà un AB, ne WQPHXOI-

il w tu a.[avar ôpûoyoimr (vos vromv’ 7;» 41ml 7»; A9

7c7payaivça.

s l I NE7": au? mena. il Ar 7571.0171: fixa navrai

l Il Il î a. f l H f l tu70 E, maçonna: «le «on u AZ’ ’ro up: une 7m

C I l NIl, 2A 74.0195»;on ôpôoywwav peut 700 nia-à
717; A5 7e7p17aivou En in) 7è? ciné 7:7; E2

esse in 0 , ira ut sub A]! , se contemnm rectan-
gulum æquale facial ipsi ex A0 quadrato.

. [Quoniam enim recta A? secatur bifariam in
B, adjicitur autem ci ipsa AZ; ergo sub rz,
2A contentum reclangulum eum ex A! qua-
drato æqnale est ipsi ex EZ quadrato. Æqua-

l

v z i
e

B Ria. A
E

A V F
7t7P17-aivtp. Il?» n si EZ 737 EB’ 75 nife: (ml; 7E5]!

Il, 2A mFuxÉptwov ipeogéwoy puai 70:7 44:5

75?; AE 7t7payaivou l’en Ërrl 72,3 373 7?; E8
707p17airqa’. MME 797 abri 75:3 EB in: iræ-l 7è

L72: 75v BA, AH; 599i! 7èP-î; "Pol; 75A7wvlat’

7è cipal. 6773 75:! rz 121111173: 705 J575, 7?; AIE

770v in) 707; «inti 75v IRA; A15. Roue! limpide
73 cirre 7.1i; AE’ (lourât! ai’pat 75 :3773 759 Il, 2A

"splexépwov Eifaea’yaiwor’4 Troy in?) 735 «1,1773 75; AB

unanime. gKai in: 75 [du 5ms 75v Il, 2A
7

cIl

i lisl autem zzz ipsi En; ergo sub rz , ZA con-
tenlum rectangulum eum ex AE quadrato æ-
quale est ipsi ex en quadrato. Sed ipsi ex en
æqualis sunt ipsa ex EA, AE, reclus enirn est ad A

angulus 5 ipsum igitur sub T2, ZA eum ipso ex An

tequale est ipsis ex 3A, AEQCommune attifem-
lur ipsum ex AH; reliquum igitur sub rz , 1A
contentum rectangulum æquale est ipsi ex A3
quadrato. Et est ipsum quidem sub P2 , 2A ip-
sum 2K, æqualis enim est A2 ipsi au 5 ipsum

droite A8 est Coupée en e, de manière que le rectangle compris sous AB, Be est
égal au quarré de A9. . , ’ s

Puisque la droite Ar est coupée en deux
1

partieségales en E, que A2 lui est ajou-
tée; le rectangle compris sous les droites Il , 2A avec le quarré de AE est égal au
quarré de 152. (,6. 2).. Mais El est égal à EB; donc le rectangle rompis Sous rz ,’ 2A
avec le quarré de AE, est égal aulquarré de E8. ll’lais les quarrés iles droites iBA’,

Ali sont égaux au quarré de F.B (47. 1) , car l’angle en n est droit; (lône le red-
tangle sous rz , ZA avec le quarré de AIE est égal aux quarrés des droites 8A , AE.
Retranchons le quarré c0mmun de AE; le rectangle restant compris sons rz , 2A
sera égal au quarré de A3. Mais le rectangle sous les droites Il, ZA est le rectangle
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t I N t * t N ,7o 2K, la" 7è? in A7. 7p ZH’ 7o à être 7a; nE

l a. l ,
7o AA’ 7l: alpe: ZK in? inl 7l,» AA. Kowav ao-

gtptiaûœ 73 AK’ Àotwàr Élu: 7l; 29 797 6A leur

t le l linti. Rai in: 7è yl? 20 7è «in» 711; AO’ 7o Je

A. . v. t A.6A «à 67:03 7M AB , Be) J. 75 taïga 67m 7m AB, DO

.’ n A. Ï l I. "repuxéptyov 5995765:ro leur in: 71,4: (170 7nç°
I9A TlTpd’yaH’o. .

N - l
H nifes icône-a: 959274 si AB 7i7,u.n7au un:

W l l ’73 6, am 7o 67m 765v AB, se mpztxoluwov

. , ,. ., a .éfôcyanoy [en 7mm? 74,» ciné ne 6A unanime).

077:9 Un rotin-ut.

I
Il P O T A z I 2 [B a

N y I P t l t A.Br 7st; cancaneriez; nana-val; 7o 1:70 7»;
en)? 42540:2)" 70»th éwo7uv065’nç wîttvfc’iç 7t-

I FI. ï , N î l A: l Ï ni7pa7wvar [.mÇoy en: 7m «un. 7m 7M «pâma

N le Igaviez! fliFIGXOUd’wt’ nÀtupwy 7rrpat7wmv, 793

I x Û I N N , t Iweptezapsvço à; une 7e pas; 7m mp1 7tly ap-

f ’ Â z ’67x241! 7min 39 un ÊxC).n9zÎratvl il amena;
«17:79:, nul 717; àwoÀotlaCayoye’rnç Ëx-riç tiaré 73;

l N , I I1165100 7:90; 7p apCAuç 74mg.

vcro ex A]! ipsum AA; ipsum igitur 2K æquale
est ipsi AA. Commune trufct*alur AI; reliquum

igitur 26 ipsi 0A æquale est. Et est quidem ZG
ipsum ex A6; ipsum vero 6A ipsum sub A35
ne; ipsum igitur sub AB, ne conteutum rec-
taugulum æquale est ipsi ex 9A quadrato.

Ergo data recta A8 secla est in G), ila ut ipsum

sub AB, 80 contentant reclangulum æquale fa-
ciat ipsi ex 0A quadrato. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X".

In olitusangulis triangulis quadralum ex la-
tere obtnsum angulum subtcndcnle majus est
quam quadrant ex latex-ibis obtusum angulum

continentibus, contenta bis sub une ipsorum
circa. obtusum angulum in qliod pretluctum
’perpendieularis cadit , et assumptà extra a per-

pendiculari ad obtusunrangulum. a . .

1

2K, parce que Az est égal à 2H, et le quarré de AB est le quarré AA; donc
le rectangle 1K est égal au quarré AA. Retranchons le rectangle commun AK;
le quarré restant le sera égal au rectangle en. Mais le est le quarré de A9, et en
est. le rectangle sous AB, Be; donc le rectangle compris sous AB, ne est égal au

quarré de 6A. -Donc la droite AB est coupée en e, de manière que le rectangle compris sans
A3 , Be est égal au quarré de 6A; ce qu’il fallait faire. t

PROPOSITION X11.
Dans les triangles obtusangles, le quarré du côté qui soutend l’angle obtus

est plus grand que les quarrés des côtés qui comprénent l’angle obtus , (le deux
fois le rectangle compris sous celui des côtés de l’angle obtus sur le prolongement

duquel tombe la perpendiculaire, et sous la droite prise extérieurement de la

perpendiculaire à l’angle obtus. ’ - I -
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En?!» ÉMCÂuyénor 7piymroy 73 ABr d’uCAtiaty

ixov 71’? 6:73 BAT 7mv1’0tv’ , sui 5x8» nier?» 705 B

07114600 tu) "l7 TA ixCAnÔsTo-atv mieux); BA’

r 4 t r t a. r a. r xun 07: 7o une 7a; Br 7t7pat7wvor puât un:
75v airé 751 EA, At 70713134;me 7a? «Fi; l;7l’à

757 FA, AA wtpnxopt’vqs apôoymt’tp.

X t Î N C 5 Q Ü b57:17.2? enflure n FA 7:77.45le tu; mon une

b 8’ b Ü l b A. U Û b N7o A annum" 70 up: un 7a; FA 170v 2074 70:;

l N I b b Ccirre 7m FA, AA 7t7pwywt’ot; mu 797 à; ami

l------â--A AK

75v FA , AA «tpttxopiwp épaoyœvit». K0mir

«Panda-90s 73 niera 73; AB’ 7è cipat airé 707w

FA, AB in in) 707; 7s 45073 757 FA, .AA , A8
7:7Fatyaim; au.) 7g; «il; tiré 750 FA, AA ripage-
pe’rç Épôoywt’t’tp 3. AÀM’L 70?; fait! tinté 75v FA,

AB 2’475? ici-ri 75 givré 75’; 113,5992l gaip il 7,55; 71:54

7wviat’ 707; r; nitré 75v AA , AB irais 70 airé

6Â: b N b N7;»; ABr 70 apr: aine 7-4; FB 7t7paiywyov in!

æ x n t a. P unun: 701; 7s aira 7m FA , A8 70791709701; mal 7p

L Sit obtusangulum triangulutn ABF oblustun
habens BAI" angulum , et dttcatur a B puncto ad

FA produetam perpeutlicularis 3A ; dico et
IF qttadratum majus esse. quam ex 3A , AF
quadreta, ipso bis sub FA, AA contente rec-
Iattgulo.

Quoniam enim recta m sccatur uleunque in A
putteto; ipsumigilur ex FA æqualc est ipsis ex FA,

AA quatlratis , et ipsi bis sub FA, AA contente

l

reclangulo. ’Commune addatur ipsum ex A]! ;

ipsa igitur ex FA , AB æqualia surit ipsis ex FA ,

AA, A8 quadratis et ipsi bis sub FA, AA contente

rectangulo. Sed ipsis quidem ex FA, A3 æquale
est ipsum ex F8 , reclus enim est ad A angulus;
ipsis vcro ex AA , A8 æquale est ipsum ex A);
ergo ex FB quadraltun æquale est ipsis ex FA, A!

quadratis et ipsi bis sub FA, AA contento rectan-
gulo; quare ex F3 quadratum quam ipsa ex FA, A!

Soit le triangle obtusangle ABr, ayant l’angle BAT obtus; du point B con-
duisons 8A perpendiculaire sur ra prolongé; je dis que le quarré de Br est plus
grand que les quarrés des côtés EA, AT, de deux fois le rectangle compris sous
rA, AA.

Car puisque la droite ra est coupée d’une manière quelconque au point A, le
quarré de ra est égal aux quarrés des droites ra , au , et à deux fois le rectangle
compris sous rA, AA (4. a). Ajoutons le quarré commun de AH; les quarrés de
TA , AB seront égaux aux quarrés des droites FA , AL) , un , et à deux fois le rectangle
compris sous FA, AA. Mais le quarré de r3 est égal aux quarrés des droites rA, au (47.),

car l’angle en A est droit, et le quarré de A13 est égal aux quarrés des droites AA , se;



                                                                     

V

LE DEUXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 1:3
il; 573 Tôt: rA, AA ripiechîwp Ëfôcwyiç». a»?!

73 in?) 73; 113 n’rpai’yœyov 75v Émà 759 TA , A8

îcTPat-yaivm p.175)! in: , 745 Il; I573 75! TA, AA
vupnxopu’vç» âpûoyæviqn. 15v 1p: 707; cipCAuwriolç,

tu; 7è fait
np crut: 17’.

Br mais ÊEuyawiotç nantirai; 73 157:5 11?; un),

3517:" yttria vivra’ruvoticnç vrÂwaç tapin)!»

ïàzn’o’r in: 75v abri 75v du 3527:9 7min mp1;-

xowôv wàcupüv Tefpœyaimr , Tél vrtpnxafu’vgo (Pi;

6975 11’415; 751 mpi 167 55274" Matins! id tir

quadratn majus est, ipso bis sub FA, AA con-
tente rectangulo. In obtusangulis igitur; etc.

.

Phorosnio xut.
In acutangulis triangulis ex latere acutum an.

gulum subtendente quadratum minus est quam
quadrata ex latcribus acutum angulum continen-

tibus contento bis sub uno ipsarum cires acu-
tûm angulum in quod perpendicularis cadit,

É acumen; aima, un) qui; iroàapCavopiyuç et assumptâ intus a perpendiculari ad acutum
angulum.

Sit acutangulum triangulum ABr scutum
babèm ad B angulum, et ducaturab A puncto

9 t 0 l a. I 1 tu ’ l Iun; une Tu; xaôwou vrpoç 7g: cinq: yang.
Erre 55’76on Tpi’yuvov 73 ABr 559717 :9607

t x a. r t a a t t a!Tl" que; 19v BIQÆHŒI, au Il); a un un A tru-

A

B A r rmica ivri Ttiv Br nÉOrrOÇÉAÀ° A470» 57-: 75 4575 ad Br perpendicularis 44; dico et A! quan-

«à? Ar Twpaiywyov :Àa’r’ro’r En: Tây êvrà 7&3- datum minus esse quam et r3 , 3A qua;-

I’B, 8A "794mm , 797 3*); tivrà 767 r3 , 8A drata, ipso bis sub r3, BA.contento rectangulo.
au?! moflât» 3pûayaw’rpt

donc le quarré de T8 est égal aux quarrés des droites rA, AB, et à deux fois, le
rectangle compris sous rA, AA ; donc le quarré de r13 est plus grand que les quarrés
des droites rA, AB de deux fois le rectangle sous rA, AA. Donc , etc.

PROPOSITION X111.
Dans les triangles acutangles , le quarré du côté qui soutend un angle aigu

est plus petit que les quarrés des côtés qui comprennent cet angle aigu ,’de deux
fois le rectangle compris sous le côté de l’angle aigu sur lequel tombe la perpen-
diculaire, et sous ladroitc prise intérieurementde la perpendiculaire àcet angle aigu.

Soit le triangle acut;.v:gle ABr ayant l’angle aigu en B; du point A conduisons
sur la droite tr la pt. pendiculaire AA ;- je dis que le quarré de Ar est plus petit
que les quarrés des cliches rB, EA, de deux fois le rectangle compris sous rB, BA.

15
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s t n N l l 1 Il lEn; 719 wûmt n r3 argan-rat: w; flux. un.

l a. I Dl
To A° 7è nipa abri: ’rwv rB, BA Twpwywwz un

a. t a. r IËni ne) 1c Il; 67m 1mn TE , BA neptexopwqo op-

n. I tOntario) mati 753 abria Tu; Aï Ttprywrp. Konor

I t î t A. I t alvrpoo-xua-Ba ’ro une 71K AA TCTPI7ŒVOV° 7a: up:

N I Il a x A.abri 7M T8, BA , A’A Twpwyœm magna w,» 1:

à); 67:5 75v r3, 8A Wepnxopiyqo 5p907uyigo lai

A

B A
707; «inti 753v AA, At refleurirois. and Toi;
ph nia-i: 75v EA, AA 7001 irr(3 75 àvrà 727; AB,

rififi 7d? si vrpàç 753 A Marier 707; in dm; 75v AA,

AI Yen 307),! 78 «in-è 7:7; A1" ni tipi: in) Tôy TE,

3A in: in) Té; n à"; 717; A? nazi Té; Æ); En?)

7&5 f3, BA° gin: p.570? 736 Enta Tif; Aï hanaps

in: 75v «27:3 75v ra, BA Twpatyaiwv , en; in;
du?) 7431 r8, 8A 7291994014in Ëpfloywiqr Et d’un

coiçlàëvyœviozç, aux) Tel. 557;.

Quoniam enim recta FB secta est utcunque
-in A; ergo ex F3, 3A quadrata æqualia sunt
et ipsi bis F3, 3A contenta rectangulo et ipsi
ex A? quadrato. Commune addatur ex AA
quadratum; ergo ex P3 , 3A , AA quadrata
æqualia Sunt et ipsi bis sub F8, BA contenta
rectangulo et ipsis ex AA, AP quadratis. Sed

1’

ipsis quidem ex "la, AA æquale est ex 1K) ,

reclus enim est ad A angulus; ipsis vero ex
AA, AP æquale est ipsum ex AP; ipsa igitur
ex ra , 8A æqualia sunt et ipsi ex 41’, et ipsi

bis sub n, 3A; quam solum ex A? minus
est quam ex P3, 1M quadrant, ipso bis sub
r3, 8A conteuto rectangulo. Ergo in acutan-

gulis , etc. I

Car puisque la droite rB est coupée d’une manière quelconque au point A , les
quarrés des droites r13, Ba sont égaux à deux fois le rectangle compris sous
Il! , sa et au quarré de ar (7. 2). Ajoutons le quarré commun de AA; les quarrés
des droites in, in, AA seront égaux à deux. fois le rectangle compris sous r3, EA,
et aux quarrés des droites AA , AI. Mais le quarré de AB est égal aux quarrés des
droites sa, AA (47. I), car l’angle en A est droit, et le quarré de Ar est égal aux
quarrés des droites AA , ar; donc les quarrés des droites r3 , 13A sont égaux au
quarré de Ar et à deux fois le rectangle compris scus TE, 8A; donc le son] quarré.
de AI est plus petit que les ’quarrés des droites r8, 3A de deux fois le rec-
tangle compris sous rB , BA. Donc , etc.
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HPOTAZIZ "F.

T53 me"; néeuçpa’pyp 7:09 TeTpaiyawov cu-

flic-ata’9m.

Errw 73 Mèy cdûdopappov Tà A” de? titi au;
A 959:. 7.Pifflflt’d ile-av Terpiyws’ar mntia’ata-Bau.

Sunt-mira) grip! 753 A Ideuyfcippcp in? wap-
aàÀsIÀo’gpdluluov ËFÔoçvhiI’Iov Té BAt si [tir 03v in

fouir Ii RE 7:57 EA,7t70viçâr si," 78277177196957.207-

ina-ra: 7&9 753 A tôôuypa’lupz,» in? runabout!
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PROPOSITIO XIV.

Dato rectiliueo æquale quadratum consti-
tuer-e.

Sit datum rectilineum A ; oportet igitur ipsi
A rectilineo æquale quadratum constituere.

Constituatur enim ipsi A rectilineo æquale
parallélogrammum’ rectangulum BA. Si igitur

æqualis est DE ipsi EA , factum erit proposi-
tum; constitutum est enim ipsi A rectilinco

a .

A8
Ï

73 BA° si et ad, ,ut’at 713v B5, EA p.123») irrita

Eflfl [bazar Il 8E, ami ËuCeCMio’ÛaI inti 73 Z,

au) nia-6a) 7g? EA in; a; El, la; 727,41.)in à BZ
«fixa navrai. qui H, Inti riva-par ph” «a? H, dm-

rnipat’rt d’à Ëvi 713v HB, HZ dylxtixhov nanifier

18 Bel, gai ËthCAn’aIen si AE in) 73 6, nazi
37956291.; à H9.

15m) 037 969572: Ii B2 TéTluanl si; ,uiv in: murai

* v I x n
ra H , si; à? mon une: "ra E’ 76 sipo: tiaré 7m B15,

aquIale quadratum 3A ; si autem non , nua ip-

sarum BE, EA major est. Sit major BE, et
prodncatur ad Z, et ponatur ipsi EA æqualis
il, etsecetur BZ bifariam in H, et centre
quidem H, intervalle vero unà ipsarum H3,
Hzisemicirculus describatur nez, et produ-
catur A]! in 6, et jungatur He. l

Quoniam igitur EZ. secta est in æqualia qui-
dem in H , in inæqualia Yero in E; ergo sub

PROPOSITION XlV.
Canstruire un quarré égal à tIne figure rectiligne donnée.

Soit A la figure rectiligne donnée; il faut construire un quarré égal à cette
figure rectiligne.

ConstruisOns un parallélogramme rectangle BA égal a la figure rectiligne donnée
A (45. 1). Si BE était égal à En , ou aurait fait ce qui était proposé; car le quarré

t Ba aurait été construit égal à la ligure rectiligne A. Si Cela n’est point, l’un des

côtés 8E. EA est plus grand que l’autre. Que BE soit le plus grand , prolongeons-le

Ivers Z , et faisons El égal à En (5. I); coupons BZ en deux parties égales au
point H; du centre H et d’un intervalle égal à l’une des droites m3, HZ, décrivens

la demi-circonférence Bel (dem. 5 ); prolongeons AE vers a , et joignons H9.
Puisque Bz est partagé en deux parties égales au point H , et en deux parties
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n ’ ’ m t aIl flapiexopuvcv épdoçwwov [At-rai nu aima ’rnç H8

I V x A. l i au ITETPMQ’ŒVOU nov (en 7go aura Tu: HZ ’re’rPatyqu.

1 Il. pl f t a.In Jim HZ 7p HG’ 16 «Pat urro d’un BE, EZ.

a ) l 84 in t a.puni ne une ’rnç HE 2,70? irri "ra: d’.’.70 7»; HG.

N t ’ t a. li à t t A."far de euro Tu; HG un: td’Tl Ta Âme 1a)! 6E, EH

i I t Il r t A: t A.Twpatyœyœf To upas (me 1m 13E, EZ liure. nu

t A: V t NEuro 7nç3 HIE la"! Ëni 767; Euro 1m 6E, EH.

l î S sa .Konov apartés-9a; 75 aima Tu; HIE Ttrpaiyuyov’ Aor-

BE, El contentum rectangulum eum ex H!
quadrato æqualc est ipsi ex HZ quadrato. Æ-
qualis autem HZ ipsi ne; ipsum igitur sub en,
Il eum ipso ex RE æquale est ipsi ex ne. Ipsi
autem ex H9 æqualia sunt ex 62, EH qua-
drata; ipsum igitur sub DE, E2 eum ipso ex
H3 æquale est ipsis ex et, EH. Commune au-
fcratur ex RE quadratum; reliquum igitur sub

6

AB

r
Tir «"94 73 rivai 157 BE , E2 neptczépwov «Épand-

nov i’a’ov Eh: 75 ciré 717; E6 etrpayairqi. AÀAaÏ

73 riflé 767w 8E, E2 73 du?» 75v 3E, EA indult, in

7è]; 2E 17715.? Té d’un 8A wapaÀÀnÀo’ypalupoy in!

in) 743 du!) Tif; (9E Tvrpatyaivço. trou fi 7513A au;

A eéeugrpa’ppa)’ xai5 73 A 5p: ed9u7paipluor ile-av

irri Tl; airé qui; E9 aîtræypaupopévgo Ttæpa’yaivqu.

T53 citant 339:,er céBuçpat’ptM et; A i’a’ov Torpi-

7mn d’urine-rut, qui 1’773 7:7; E6 chenapan,-
Hfluor. 0m? tût rouirai.

ln, Il contentum rectangulum æquale est ipsi
ex ne quadrato. Sed ipsum sub DE , E2 ipsum
sub en, 2A est , æqualis enim est E2 ipsi EA;
ergo BA parallelogrammum æquale est ipsi ex
en quadrato. Æquale autem est 3A ipsi A rec-
tiliuco; et A igitur rectilineum æquale est ipsi
ex 10 descripto quadrato.

Ergo dato rectilinco A æquale quadratnm
constituitur ex en descriptuml Quod oportebat
facere.

inégales au point E; le rectangle compris sous BE, il avec le quarré de H! ,
est égal au quarré de Hz (5. a). Mais Hz est égal a ne; donc le rectangle com-
pris sous BE , E2 avec le quarré. de 14E est égal au quarré de ne. Mais les
quarrés (les droites 6E, EH sont égaux au quarré de He (47. I); donc le
rectangle compris scus RE , El avec le quarré de HIE , est égal aux quarrés de
droites 0E, EH. Retranchons le quarré commun de H15; le rectangle restant
compris sous BE , El sera égal au quarré de E9. Mais le rectangle compris sous
ne , El est le rectangle compris sous DE, EA, puisque la droite El est égale à
la droite EA; donc le parallélogramme Ba est égal au quarré de 613. Mais 13A est
égal à la figure rectiligne A; donc la figure rectiligne A est égale au quarré de E6.

Donc le quarré décrit avec E6 a été construit égal à la figure rectiligne donnée

A; ce qu’il fallait faire. .FIN on DEUXIÈME LIvnE.
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DEFINITIONES.

r. Æquales circuli sunt, quorum diamelri
sunt 5 vel quorum qua: ex centris æquales sunt.

2. ficela circulum tangere dicitur, qua: tan-
gons circulum et producta non secat circulum
in neutrâ parte.

5. Circuli tangcrc sese dicuutur, qui sesc
tangentes non sese secant.

4. In circulo æqualiter distare a centro rectæ

dicuntur, quaudo ex centro ad ipsas perpen-
diculares ductæ æquales sunt.

LIVRE. TROISIEME .
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONS.

t. Les cercles égaux sont ceux dont les diamètres sont égaux, ou ceux dont
les droites menées des centres aux circonférences sont égales. ’

a. Une droite, qui touchant un cercle, et qui étant prolongée ne le coupe
point, est dite tangente à ce cercle.

5. Les cercles qui ne se tanchent et qui ne se Coupent point, sont dits
tangents entr’eux.

4. Dans un cercle , on dit que des droites sont également éloignées du centre,
lorsque les perpendiculaires menées du centre sur ces droites sont égales.
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5. Magis autem distare dicitur ca in quam

major perpendicularis incidit. l
6. Segmeutum circuli est contenta figura et

ab rectâ et circuli circumfet’entiâ.

7. chmcuti autem angulus est, qui conti-
netur ab rectal et circuli circumtercntiâ.

8. lu scgmruto autem angulus est, quando
in circtIIIIft-rcntiâ segmeuti sumitur aliquod
punclum, et ab ipso ad terntinos recta: quæ est
basis segmcnti conjunguntur reclæ , couteutus
angulus ab junctis reclis.

9. Quando autem continentes angulum rectæ
assumunt aliquam circunit’ereutiam, illi dicitur

insislcre angulus.

10. Sector circuli est, quando ad centrum
circuli positus est angulus , contenta figura et
ab angulum continentibus rectis et assumptâ
al) ipsis circumtercutiâ.

Il. Similia segmenta circuli sunt, qua! ca-
piunt æqualcs angulos; vel in quibus anguli
æquales inter se surit,

5. La droite sur laquelle tombe la plus grande perpendiculaire est dite la plus
éloignée du centre.

6. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par une cir-
conférence de cercle.

7. L’angle du segment eSt celui qui est compris par une droite et par une cir-
conférence de cercle.

8. L’angle dans le segment est l’angle compris par les droites menées d’un

Si SI I I Ï . 0pomt pris dans la Circonférence du segment aux extremItes de la drotte quI est
la base du segment.

g. Mais lorsque les droites qui, comprennent l’angle embrassent une portion
de la circonférence, cet angle est dit appuyé à la circonférence.

to. Un secteur de cercle est une figure comprise entre deux rayons qui font un
angle au centre et la portion de la circonférence qu’embrassent ces deux rayons.

I I. Les segments des cercles sont semblables, lorsqu’ils reçoivent des angles
égaux ou lorsque les angles qu’ils contiennent sont égaux entr’eux.
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To3 Écac’wro; xu’uàou 73 1:52"er eÛpt’Îv.

Errata hlm; xâxÀoçô A81" de; à») 705 ABr

zénana 78 dru-For QÜFtTI’.

erw’ 7:; si; atÔTày à; ËTuxw «392711 Il AB ,

p ’ 7 l l N a i u’un Tuyau-9m J790: une: 70 A ÉMILLEIOV, un: 47m

706 A 737 AB vrpàç ripai; 5x90: Il TA, ml 915x94»

37H 75 E, nul 117,105an Il TE fixa: and 13 Z’

fi s I a. zN170 on 70 Z uly’rpoy irrl 70v ABr auxMu’.

1x9

PROPOsITIO I.

Dati circuli centrum invenire. .
Sit datas circulus ABr; oporlet igilur ABr

circuli centrum invenirc.
Ducatur aliqua in ipso ulcunque recta AB,

et secetur bifariam in A puncto , et a A ipsi
A8 ad rectos ducatur FA , et prodncatur in E ,

et secetur TE bifariam in z; dico Z centrum
esse ABP circuli.

Mil yàp, in? il rhumb Ërrm 73 H, mal
ËweÇeoxôma-atr a: HA, RAI, HB. Kal Ë7rsl 7:1

irrir Il AA 737 AB, un); fi Il AH, No a») a;
AA, AH havi 1’17; HA, AB l’a-au rial», Ëxarépa

dus-ripe, araméen»; HA Béa-u Tél HB indu l’au-l,

in 10’71’ch 7è? 705 H5’ 7min à”): I575 AAHym 1’91

Non enim, sed si possibile sit H, et jun-
gantur,HA , HA , H3. Et quoniam æqualis est
A4 ipsi AB, communis autem AH , duæ uti-
que AA, Ali duabus HA, A]! æquales sunt,
utraque utrique,- et basis HA basi un est æ-

qualis , ex centro enim .H ; angulus igitur AAH

PROPOSITION PREMIÈRE.
Trouver le centre d’un cercle donné.

Soit ABr le cercle donné ; il faut trouver le centre du cercle ABr.
Conduisons dans le cercle une droite quelconque AB, partageons-la en deux

parties égales au point A (I0! I); du point A conduisons rA perpendiculaire à
A8 (l I. I), prolongeons m en E, et partageons r5 en deux parties égales en z ;

je dis que le point z est le centre du cercle ABr. l
Que z ne le soit pas, et que H le soit, si cela est possible. Joignons HA ,

HA, un. Et puisque AA est égal à AB et que AH est commun, les deux droites
AA, AH sont égales aux deux droites HA, AB, chacune à chacune; mais la
base HA est Légale à la base un, car ce sont deux rayons (défi 15: I); donc.
l’angle AAH est égal à l’angle HAB (8. I). Mais lorsqu’une droite tombant sur
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2A8 épeii’ in ëpæ i9 67:5 ZAB si 67:5 HAB, si

Éloi-nm r5 piffons, 37",: irriy 519034769. 032c
1,34 13 H RIIVTPOP in) 1’06 ABr minou. Quark);

l N
à) définis" in wifi 470.5 n 77W 700 Z.

I

T5 Z âpre nm’ïov air-qu» in) 705 urid-

onu9. Omp Un uranie-mm.

HOPIZMA.

t I a l t rEx «tu "une 9110959, a?! un i1 nous. cô-

o N n au av s t s et I"a 7l; .11" 7171 Ixa a! 0P a; 74.va,
, b I- , î b b I N ’un n; ripolin; un: 19 tupr Tao unau .

angulo HA! æqualis est. Quando autem recta
in rectum insistens deinceps angulos æqualet
inter se facit, rectus uterque æqualium est ;
rectus igitur est BAR. Est autem et ZAB rec-
lus ; æqualis igitur est 2A3 ipsi HAIS, minor
majori , quod est impossibile. Non igitur H
centrum est ABr circuli. Similiter autem os-
tendemus , neque aliud quoddiun præter z.

Ergo z punctum est centrum ABr circuli.
Quod oportebat faeere.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique évidons est , si in drenlo
recta quædam rectam quamdam bifariam et ad
rectos secet, in secante esse centrum.circuli.

une droite fait avec elle les angles de Suite égaux, chacun des angles égaux
est droit (déf. 10. t); donc l’angle HAB est droit. Mais l’angle un est droit; donc
l’angle 2A3 est égal à l’angle HAB; le plus petit au plus grand, ce qui est
impossible. Donc le point H n’est point le centre du cercle ABr. On démon.
(rem semblablement que tout autre point, excepté z, ne l’est pas.

Dope le point z est le centre du cercle. Ce qu’il fallait faire.

COROLLAIRE,

De la il est évident que si dans un cercle une droite en coupe une autre
en deux parties égales , et à angles droits, le centre du cercle est dans la secante.
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nporazxz ’5’.

Bals minou hl 7:7; rayonniez; moût? Na 7o-
xo’v-rat amusie, si i7ri 7è 167d! aussi": Ëmfwi

I î A! b770,410"! «Jeux ivre; mafia 703 minou.
Erre IJIÂOÇ 5 ABr, un) ivrl 75; mpwspu’aç -

N I I I ’crû-rot) filmons d’un nixes-rat? amuï: 7dA, B. Ann
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Mil 7&9, in: si d’avenir, mur-rêne isorel; à; si

AEB , suai limbes» 75 xis’rpoy 705 ABr stu’stMu,

nul :070 73 A , ml imfw’xaw aï AA, AB,
ml (Mikado si A153.

Rai iml in Émis si AA 7:5 AB, in ripa zani
7071,41 si dm; AAE 75 dm; ABEs suri inti 7,3176-
rou 745.5AE [du wAwpè wponzCs’CM-rau si AEB,

PROPOSITIO Il.

Si circuli in circumferentià sumantur duo
quælibet puncta , hæc puncta conjungens recta
intra cadet circulum.

Sit cireulus ABr , et in circumferentiâ ipsius

sumantur duo quælibet puncta A, B; dico ab
ipso A ad B conjunelaIn rectam intra caderc
circulum.

l»

Non enim , sed si possibile, cadat extra
ut au, et sumatur centrum ABr circuli, et
ait A, et jungantur AA, AB, et ducatur AZH"

Et quoniam æqualis est AA ipsi. AB, æqua-
lis igitur et angulus AAE ipsi ARE 5 et quoniam

trianguli AAE unum latus AEB producitur ,

PROPOSITION iI.
Si dans une circonférence de cercle, on prend deux points quelconques, la

droite qui joindra ces deux points tombera dans le cercle. -
Soit le cercle. ABr; qu’on prène deux points quelchques A, R, dans sa cit:-

conférence:; in dis que: la droite menée:

le cercle.
du point A; au point. B, tombera dans

Car que cela ne soit pointa, et qu’elle tombe en dehors, si c’est possible, comme

AEZ ; prenons le centre du cercle A31? (r. 5), qu’il soit A, joignons AA, AB , et

menons AIE.
Puisque AA est égal à AB, l’angle me est égal à l’angle 1335.03. I); et puis-

que l’on a prolongé un côté A153 du triangle AAE, l’angle AH? est plus grand

16
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faire»! d’un: si tiré AEB yawls: 7ii; sim’z AAE. le» major igitur est A!!! angulus ipso AAE. Æ-

J’i si (mi AAE 7:5 67:3 ABE’ faire» 1’91 si 675 qualis autem AAE ipsi ARE; major igitur est

AEB 75; 67:2: ABE. Twà «il qui: pillera 7min - AEB ipso ARE. Majorem autem angulum majus

si piffas statufiai. ôwo7u’m’ laura! si”): si AB lalns subtendit; major igitur est An ipsâ AE-
75; AE. In J’È si AB 71,7 AZ’ Mures ripa si Az Æqualis autem A3 ipsi Az; major igitur est Az

auipsâ A]! , minor majore, quod est impossibile.

- N Il i h73; AE, si tÀd’TTüV 7»; fuirons, OWIP en"
«HUM-ros. Ovins «191 si abri 708A ivri 73 B im-

Çwwwsisss «:901 3x75; malin: 70:7 minou.
011.010; hi d’agents, in midi in: 1675i; 75?;
mpæspss’aç’ inti; ripa maints. finir 191 sui-

sans, suri 79355:.

l’IPOTAIIE 7’.

I h N ’ ÛBais iv sangs 968074 7:; site: "fou "77an w-
Ôe’ïaiv 7191 psi J71 703 tin-Pou fixas filas: , mi

Non igitur ab A ad B eonjuncta recta extra
cadet circulum. Similiter utique ostendemus ,
neque in ipsam circumferentiam; intus igitur
cadet. Si igitur circuli , etc.

. PROPOSITIO Il].

Si in circule recta aliqua per centrum rec-
tam aliquam non per centrum bifariam secet ,

que l’angle AAE (16. I). Mais l’angle AAEyest’ égal à. l’angle ARE; donc l’angle

ne est plus grand que l’angle ABE. Mais un plus grand côté soutend un
plus grand angle (18. 1); donc AB est plus grand que AIE. Mais A: est égal à
Al; dOnc A1 est plus grand que AE, le plus petit que le plus grand, ce qui est
impossible. Donc la droitetmenée du point A au point B ne tombe pas hors du
cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne tombe pas dans la cir-
conférence; donc elle tombe en dedans du cercle. Donc, etc.

PROPOSITION III.

-Si dans un cercle une droite menée par le centre coupe en deux par-
ties égales une droite non menée par le centre, elle la coupera à angles
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l i l ’ l ’ A î l b î l l7’90; 0991; 107m Ttflth’ au 21v n90; 0981; au-

h Î b7s" 7mm , tu: «P1961 16737 dans.

f u , Î .Enta mima; a ABr, un" 157c; 266171 7s;

l tu * l hdia 7cv niv79ou n TA 0600713 7H1 pas J31 70:7

I j I I l t Ausr79ou 7m AB fixe: filtre-m x1741. 79 Z "puer

I FI A h ’ h I l IA274.) on est; 790; 0901; sans" 7:94:11.
EiAsitpâœ 9&9 73 ziv79or 708 ABr néeÀou , zani t

a! t x s Ien» 7o E, x1: sveÇeuxeass-ay ai EA, EB..

1 2 3

et ad rectos ipsum suent; et si cam ad rec-
tos secct, et bifariam ipsam secat. t

Sil; circulas ABr, et in ipso recta aliqua FA
pef centrum , recIam aliquam A! non pcr cen-
trum blindant secet in Z puncto; dico et ad
rectos ipsam secare.

Sumatnr enim centrum ABP circuli, et sit
E, et jungantur EA, En.

I
E

Axé BXi
x a x V s w lK1: me: tous 277w a A2 737 ZB, transi d’à si

’ l ,’1E, duo (in! duels [0’11 titi-i”, sui Brio-u; si EA

I N 4 ’IBattre: 7g: EB uns, amict 02’913 si 67:3 AZH 7a-

I r l N i
ne: 737 une EZB un Émis. 0717 (Pi ttlüeîd. i7;

fie N 6 N b Î A: I ’I 1 ’au sur 071 un 71; «paf»; 70mm; tu; 170m-

N ’ l Ü I A. 3’ h î IA11; 70:31, 099" "17291 TNV leur 7mm"! ter-ru”

l U A N599» 191 irrw ist17s’91 7m timi AZE , BZE’Ï. H

l a. ÏTA 191 J’ai 7cv xw79w 05715 7siv A8 fui J’ai

A. s a? .7cv zlï’rpou nua-1’ 33’951 filtrons-1, sui moi; âp-

d b I01; minis 7ms".

Et quoniam æqualis est A2 ipsi 28, commu-
nis autem Z5 , duæ uliquc duabus æquales sunt,
et basis HA basi E8 æqualis; angulus’igitur

AZH angulo EZB æqualis est. Quando auteur
recta super rectam insistens dcinccps angulos æ-

quales inter se facit, reclus uterque æqualium
angulorum est; reclus igitur est uterque ipsorum
AZH, 82E. Ergo FA per centrum docte ip-
sarn AB non’per centrum ductam bifafiam se-

cans, et rad rectos ipsam secat. ; ” » au ,.

droits; et si elle la coupe à angles droits, elle la coupera en deux parties

égales. , V ASoit le cercle sur; que dans ce cercle, la droite r4 menée par le centre cOupe
en deux parties égales au point z la droite AB non menée par le centre; je

dis qu’elle la coupe à angles droits. k . V i I . i
Prenons le centre du cercle ABr (I. 5); qu’il soit E, et joignons EA, en.
Puisque A7. est égal a ZB, et que la droite ZE est commune, deux droites sont

égales à deux droites; mais la base EA est égale à la base E8; donc l’angle
AZE est égal à l’angle EZB (8. I). Mais lorsqu’une droite tombant sur une autre
droite fait les angles de suite égaux entr’cux, chacun des angles égaux est droit;
donc chacun des angles AZE, BZE est droit. Donc la droite rA, menée par le centre ,
et qui coupe en deux parties égales la droite A8 non menée par le centre, coupe
aussi cette droite à angles droits.
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7d BAI, EZB 7d; «No provint; duel 76014,11;
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Il l 3 N A Ï I * lun", www 107m 7sw El, UWO’TIH’OUU’GZV am;

I a! Il a. x A A ipanty 71s leur 71mn- statI 71; A0171; 191

t Il: N ’7Mw91; 71?; Murette 7rÀw911ç in; ifsr in

’ A: l t f A.191 si AZ 7st 2B. E17 :191 iy minai, senti 71 sfnc.

Sed et FA ipsam An ad rectos secet; dico et
bifariam ipsam secare , hoc est, æqualem esse
A2 ipsi ZB.

Eisdem enim coustructis, quoniam æqualis
est EA ipsi en, æqualis est et angulus EAZ ipsi

EBZ. Est autem et reclus A25 recto au æqua-

lis; duo igitur triangula sunt EAz, en duos
angulos duobus angulis æquales habcntia, et
unum latus uni lateri æquale , commune ipsis
El, subtendens unum æqualium angulorum;
et reliqua igitur lattera reliquis lateribus æqualis

habcbunt; æqualis igitur est A1 ipsi ZB. Si igi-
ttir in circule , etc.

Mais que la droite TA coupe la droite AB à angles droits; je dis qu’elle la coupe
.en deux parties égales , c’est-à-dire que Al est égal à 23.

Faisons la même construction; puisque 13A est égal à en, l’angle EAz est égal

à l’angle 5:12 (5. I). Mais l’angle droit AZE est égal à l’angle droit me; denc

En, EZB sont deux triangles qui ont deux angles égaux à deux angles, et un
côté égal à un côté, c’est-à-dire leur côté commun El, qui soutend un des angles

égaux; donc ces deux triangles auront les côtés restants égaux aux côtés restants

(26. I); donc A2 est égal à ZB. Donc, etc. i
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PROPOSITIO 1v.

Si in circule duæ rectæ sese secent, non pcr
centrum ductæ, non sese secabunt bifariam.

Sit circulas ABTA, et in ipso duæ rectæ Al",

3A sese secent in E puncto , non per centrum
ductæ;.dico non cas sese secare bifariam.

BrEi 7&9 fiant-ros, 709.4247170 insista; fixa,
5070 in" tissu 7siv pis Ali 7jï ET, 7sis «Pi BE 7:5
EA’ nazi ts’ÀsipOœ 73 s0is790s’ 705 ABTA xdnÀou ,

ai irrue 74’s Z , sati imÇw’xÛas si 1E.

E7ui 05v 069071 7s; dû 703 xis790ts si 2E tzi-

00711 7H1 psi (litai 705 sti979w’ 7siv AT dix1
7031701, suai 793c 598d; 1ô7siv 70’900?! 590i a’t’91

Si enim possibile , sese secent bifariam , ita ut

æqualis sit A]! quidem ipsi ET, et DE ipsi
EA; et sumatur centrum ABTA circuli, et Sit

Z, et jungatur ZE. s I
Quoniam igitur recta aliqua 217. pet- cen-

trum rectam aliquam A? non per centrum
bifariam secat , et ad rectos ipsam secat;

PROPOSITION 1V.

Si dans un cercle deux droites non menées par le centre se coupent, elles
ne se coupent point en deux parties égales.

Soit le cercle ABTA, et que dans ce cercle les deux droites AT, 3A, non
menées par le centre, se coupent au point E; je dis qu’elles ne se coupent
point en deux parties égales.

Car si cela est possible, qu’elles se coupent en deux parties égales, de ma-
nière que AE Soit égal à ET, et ne égal à EA; prenons le centre du cercle ABTA
(I. 5), qu’il soit le point Z , et joignons 2E.

Puisque la droite 2E, menée par le centre, coupe en deux parties égales
la droite AT non menée par le centre, elle la coupera à angles droits (5. 5);



                                                                     

:26 LE TROISIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS DiEUCLIDE.

Ï A
«wifi 1l 67:3 ZEA. Ua’wa, imi niellai Tu; î; 2E

2662743! 7m: cuir BA pi haï Toi] KEIY’TPOU fixa:

r u i a ai I i ! r I x .1 51114m, un wpo; a? a; eum" îeyyu’ open apa.

I l l f C I I
une ZEB. 1321959" Je nazi n ami 215A Épen’ia’n sipo:

f f n A. f l l N ln mu ZEA "tu u7ro ZEB, nô êÂaËT’TûW Tu gazon,

W A .. I a ,v n976p serin aldol-170v. 00;: api: au AT, BA Tëluvoua-w
&ÂÂH’ÂŒÇ fixez. liait! vip: iy x6109), tu) Té ÊEÂç.

nPOTAZIE i.
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reclus igitur est ZEA. Rursus, quoniam recta
aliqua Il! rectum aliquam BA non PC? centrum ,

bifariam secat , et ad rectos ipsam secat; rectus

igitur est 2E3. Oslcnsus est autem et ZEA me.
tus; æqualis igitur ZEA ipsi ZEB , miner ma-
jori , quod est impossibilc. Non igitur Al", 8A
sese secaul bifuriam. Si igitur in ciroiilo, etc.

PROPOSITIO V.

Si duo circuli sese scccnt, non cril ipsorum

idem centrum. i
Duo enim circuli ABr, FAR sese soccnt in B,

P punclis; dico non esse ipsarum idem cen-
trum. -

Si enim possibilc, sil E, et jungntur 2P, et
ducatur EZH ulcunque.

donc l’angle ZEA est droit. De plus, puisque la droite ZE confie en deux par-
ties égales la droite BA non menée par le centre, elle la conpera a i angles
droits; donc l’angle ZEB est droit. Mais on a démontré que l’angle ZEA est
droit; donc l’angle ZEA est égal à liaugle ZEB, le plus petit au plus grand, ce
qui est impossible. Donc les druiLes AT, 13A ne se Coupent’ point en deux parties

égales. Donc, etc. - . . .PROPOSITION V.
Si deux cercles se coupent; leur centre ne sera pas le même.
Que les deux cercles ABr, un se coupent aux deux points B , r; je dis que

leur centre ne sera pas le même.
Car si cela est possible, que leur centre soit le point E; joignons ET, Cime-

nons rzzH d’une manière quelconque.
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minou , in iniv si ET 737 EZ. HaÉNv, Ëml 75

E "pilou m’wpov in) 705 un xdxMu, in
ld’TlV si TE 7g? EH. Eîeixen «li ai ET mail 7g? El

K
’ Il n 5 i Dl f a I ’irn’ zani n 2E GPG 7p 1514267" mu” , n 0&7qu

- l Pl l ) ) ) y I7p lançon , swap 5071113 culot (1701!. 00x affût 7o E

1 ) s A. ’ uangemv net-19ml zen 7M ABr, rAH www.
En! cipal. duo, gai 7è ËËÎÇ.

nvorAzrz ç’.

Eâv «No misois: ÉQ’ÂTTTOVTŒI ciÀMiMw 575;! ,

05x Émail 4675;! 76 0.676 név7pov.

Alfa 7&9 m7110: oi A81- , 113E Ëtpamn’erôwa’ar’

éMâAw navrai 73 1’ anneler Ain) 5’71 05m ia’7m3

v a. I î l ’dUTûW 7o ŒUTO KEV’TFGVo

Et quoniam E punclum centrum est ABP
circuli , æqualis est EF ipsi EZ. Rursus, quo-
niam E punclum centrum est FAR circuli",
æqualis est FE ipsi EH. Ostensa est autem et EP

ipsi EZ æqualis; et 2E igitur ipsi EH est æqualis,

miner tunjori , quod est impossibile. Le" igitur
E punclum centrum est ABr, FAH circulorum.
Si igitur duo , etc.

PROPOSITIO VI.

Si duo circuli sese inti-a tangant, non erit ip-
sorum idem centrum.

Duo enim circuli ABr, PAIE sese tangent in
l" puuctc; dlCO non esse ipsorum idem cen-
trum.

Puisque le point E est le centre du cercle ABr, la droite Br est égale à raz
(clef. I5. 1.). De plus , puisque le point E est le centre du cercle TAI-I, la droite r5
est égale à EH. Mais on a démontré que El" est égal à El; donc ZE est égal à 15H

la plus petite à la plus grande, ce qui estimpossible. Donc le point E n’est pas le
centre des cercles sur , un. Donc , etc.

PROPOSITION V1.

Si deux cercles se touchent intérieurement, leur centre n’est pas le même.

, .Que les deux cercles ABr, TAIE se touchent au point r; le dis que leur centre
n’est pas le même.

IO*
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Bi 7è? faunin in?!» 73 Z , nazi 57252159590

i 21’, gai dirigea) (il; iïuxw Il ZEB.

15ml 05v 7è Z cnyeîov m’y-riper in) 70:7 ABr

xduÀou, in ËO’TÏy tilt 7117i BZ. naiAw, airai 73

a 1 a x N 1’ IZ englua? man-par eau-1 70v FAI5 xuzÀou, in

inlv Zf 75 2E. 1352-1049" «Il Kali il ZI’ 7? ZB l’a-3’

nazi si 2E situ 75 2B icrix’ i’rns, il i7ic577wv 7g?

gazon , 3m? Ëc-rirü sidérant. 0th ripa: 7è Z
enfieller xér’rpov ici-ri 7:39 ABr, TAIE nûnÀwv. Eaiy

citant No, nui 7è i527;-

nporA21: C.

liait! unifiant i7ri 7H; ældpe”;Pou imper? 71 d’u-

n» a 1’! I a. I a t au a.[1516? O 1U." EFTI XÈI’TFGIITCU XUXÂOU, ((71.0 î 700

l î A.mission flfàç 7cv xüzÀov wpoawi777wo-w IUOEldi

Si enim IIOSSIlJIle, sit Z, et jungutur ZI’, et

ducalur utcuniquc ZEB.

Quoniam igitur Z punclum centrum est ABP

circuli , æqualis est 2P ipsi EZ. llursus , quo-
niam Z punclum centrum est FAE circuli, æqua-

r

lis est ZI’ ipsi 2:. Ostcnsa est autem et 2P ipsi

ZB æqualis; et ZE igitur ipsi ZB est æqualis,
minor majori , quod est impossibile. Non igitur
z punclum centrum est ABr , PAF. circulorum.
Si igitur duo , etc.

PROPO-SITIO VIL

Si circuli in diametro sumatur aliquod punc-

tum quod non sit centrum circuli, ab ipso
. t .autem puncto in Circulum cadant recta: qua:-

Car si cela est possible , que leur centre soit le point z; joignons zr, et menons
ZEB d’une manière quelconque.

Puisque le point z est le centre du cercle ABr, la droite zr est égale à Bz. De
plus , puisque le point z est le centre du cercle me , la droite zr est égale à 215.
IMais on a démontré que 21’ est égal à ZB; donc 2E est égal à ZB, la plus petite à la

plus grande, ce qui est impossible; donc le point z n’est point le centre des
cercles ABr , me. Donc , I etc.

PROPOSITION vu;
Q

Si dans le diamètre d’un cercle on prend un point qui Inc soit pas le
centre de ce cercle, et si de ce point on conduit des droites à la circon-
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dam, maxima quidem erit in qua centrum,
minima vero reliqua; aliorum autem, sem-
per propinquior ei qui par centrum remo-
tiore major est; duæque solum æquales ab
eodern puncto codent in circulum, ex utrâquc

parte minima.
Sil circulas ABPA , diameter autem ipsius si:

AA, et in ipsâ AA sumatur aliquod punclum
z, quad non sit centrum circuli , centrum au-
tem circuli oit E, et a z in un circulum
cariant recta: quædun 18, zr, m; dico ma-

rrant. 11.07107» fait :7741: id il; 7è linga,
ingénu il si Aumi’ 751 (Pi Mm , si.) Â 3’7-

71" 71?; hui 705 u’y7p00 75; 870570907 puff»:

ini° No «Il [4.61019 in: 01ml 706 m3705 msieu

nonanônnu 7’33; 731 "in" , if inénpq. 732
iàaxi’mç.

En» :600; in son, &éprrpoç «Il 46708
i070: si Aâ, nuai ivri 7?; AA chipa» Tl replier
73 Z, 3 lui in: 103’790: 705 minou, xir’rpov

N708 minou in» 78 E, and :373 70:7 Z orpin;
73v ABrA mincir wpomimüumv aôôl’ïau’ 7m;

7K

Z

A
8

:118, zr, 21-? A1700 37: papis-r. [n’y in" à ximam quidem esse 2A, minimam vero 2A;
1A, 0542177» N il ZA’ 76v fi «me», à 1431 aliarum autem , ZB quidem majorem ipsâ 2P;

13 75’; Il" m1567, si (Il; 11’ 75; ZH. et zr ipsà 2H.
1310663300074: pair «si DE, r5, H8. Jungantur enim B! , r2, tu.
Rai inti «4173: 791705100 au. N0 rampai 73’; Et quoniam omnis(trianguli duo latera reli-

Aomîiçpu’fdçju’nr, «si E8, EZ i943 75"; BZFIÎ- (tu?! union! Sunt p ÎPSæ En n 32 igitur iPSâ 32

férence; la plus grande sera celle dans laquelle est le centre, et la plus petite
la droite restante; quant aux autres droites, la droite qui est plus près de
celle qui passe par le centre est toujours plus grande que. celle qui en est
plus éloignée; et du même point on ne peut mener à la circonférence que deux
droites égales del’uu et l’autre côté de la plus patiner ,

Soit le cercle ABrA, que AA soit son diamètre, prenons dans AA un point
quelconquez qui ne soit pas le centre de ce cercle, que le centre du cercle soit le
point E, du point z menons à la circonférence ARIA les droites la, Zr, 2H;
je dis que 2A est la plus grande, et 2A la plus petite;.et que parmi les
autres , la "droite zr. est plus grande. que zr, et la droite zr. plus grande
que zu.

Joignons En, r15 , H12. .Puisque deux côtés d’un triangle sent plus grands que le côté restant

I7
t
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fait; EÏWV. In in ti AIE 737 BE, ai alpin BE, E2
in" n’ai 7j? AZ’ [azur djinn si Al 7iiç BZ. nabi",

lm) in irriv si BE Tji TE, zani. En 2E, No (hi
ai 8E , EZ and 71?; r15 , EZ. i’a-au sin-1v. Ami ami

7min. si du?) BEZ 7min; 7S; 570 rez [LIIIÇIPP
Bain-1; ripa si B2 Béret»; 75’; Il pailler ini. Aral

7d 4670i N nazi ai Il 727; HZ page»! irais.

mihi, :711; ail-12, ZE 75; EH IMMICGMIÇ de",

in à à EH 737 EA’ ai alpax HZ, 2E 75; EA juti-
Çon’ç n’en. Kami nipppn’a-Ba si EZ’ Mimi sipo:

HZ Muni: 75; ZAytiruv irri. Mcyinn pair in
si 2A) fluxion «N si ZA’ pairle? (il si [air ZB 7:7;

zr, à fi zr 73; 2H. i
A470: 371 tu) 317:3 705 Z enfuie!) «No pivot

771:6 arpenta-0377m "pi; 7è? ABTA xâxÀw,

majores.sunt. Æqualis autem A! ipsi DE; ergo
DE, El æquales sunt ipsi A2; major igitur est
A2 ipsà BZ. Rursus, quoniam æqualis est DE
ipsi 1’! , communis autem ZE , duæ uliquc DE,

EZ dualms TE, E2 æquales sunt. Sed et an-
gulus BEZ angulo FEZ major; basis igitur oz
basi P2 major est. Propter eadem utique et r2
ipsâ HZ major est.

. Rursus , quoniam Hz, 28 ipsâ EH majores
sunt, æqualis autem En ipsi E4; ergo HZ,
2E ipsâ EA majores sunt. Communis auferatur
il; reliqua igitur Hz reliquâ ZAV major est.
Maxima quidem igitur 2A , minima vcro 1A;
major autem ZB quidem ipsâ 21’ , et Z? ipsâ zn.

Dico et a Z puncto duas solum æquales ca-
dere in ABI’A circulum, ex utrâque parte ip-

"Q

(21. 1), les droites En, Ez sont plus grandes que la droite Bz. Mais la droite
AIE est égale à la droite 8E ; donc les droites RE , El sont égales a la droite A2 ;
donc la droite Al est plus grande que la droite oz. De plus, puisque BE est
égal à ra, et que la droite 215 est commune , les deux droites DE, raz sont égales
aux deux droites r15, EZ. Mais l’angle nez est plus grand que l’angle rez; donc
la base BZ est plus grande que la base rz (24. r). l’aria même raison la droite
r2 est plus grande que la droite Hz.

De plus, puisque les droites Hz ; ZE sont plus grandes que la droite En , et
que EH est égal à En; les droites HZ, ZE sent plus grandes que BA. Retran-
chons la droite commune E2; la droite restante HZ sera plus grande que la
droite restante 2A. Donc la. droite 2A est la plus grande 5 et la droite ZA la
plus petite ; donc la droite ZB est plus grande que la droite zr, et la droite zr

plus grande que la droite 2H. ii Je dis que du point z, on ne peut mener à la circonférence ABrA que deux

l
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30’ ;ïd:TtP;l 75; ZA ËÀœxt’a’rnç. ivre-rira yalp

71”93; 7:5 El «30:79:, nul Têæpà’; GÜTZO; aussi?

n; E, un? 6ms un 70144: l’an; 67:5 ne, un)
imageâtes» si ze. E7"? 05v la! inly si HIE 71,7 ES,

zonal d’à ri El, No J33 ai HIE, El (nue) 747; 62,

El 7rd: de; , un) 7min: il 67:3 HEZ and; 737 575

6E2 leur Bain; alpe: il 1H Béa: a"? le in irri.

sius 2A minium. Constituatur enim ad El rec-
tum, et ad punclum in eâ B, ipsi HEZ an-
gulo æqualis 259, et jungatur 29. Quoniam
igitur æqualis est H]! ipsi E9, commuais au-
tem zzz, duæ utique ne, ’22 duabus en, sa
aquàles sunt; et angulus 8E2 angulo 9E2 æ-
qualis; basis igitur ZH basi 29 æqualis est.
Dico autem ipsi ZH aliam æqualem non cadere

in circulum a z puncto. Si enim possibile ,
cadet. 2K. Et quoniam 2K ipsi 2H est æqualis,

sed quidem et 29 ipsi ZH; et 2K igitur ipsi
92 est æqualis , propinquior ei quæ pet cen-
trum remotiori æqualis , quod impossibile.

Vel et hoc modo. Jungatur 15K. Et quoniam.
æqualis est Hz ipsi Ex , communis autem Hz, et

basis 2H basi 2K æqualis; angulus igitur H22:
angulo xsz æqualis est. Sed nez ipsi ne ’

est æqualis; et 2E9 igitur ipsi KEZ est æqua-
lis , minor maieri, quod est impossibile. Non

A679 «33331: 15; 2H d’un: l’a-n nô arpenta-tînt: 7,03:

13v miner évrà 706 Z angelot). El 7&9 havât,

vrpammrira si 1K. K1) lm) il 1K 737 2H ion-lu-
l’a-tif, aimât fait: al il le 7î1H8° nul si ZKoËPat

7g? 62. inlt’ l’a-:19, si :3049? 15: J’ai. 703 tin-Pou

737m aimé-riper le», 2’th &Nyatroy.

H nul caftan EmCtU’xÔtu il EX. Rai l’ml in

t’a-rit à HIE tri? 5K, and Il ai El, xatl Béa-1c Il

2H Bain: 7? 2K l’an.- and: in. Il 67:8 HEZ yu-
rit: 7g? ônà KEZ. l’a-n irrita AÀX Il 67:; HEZIl

si 57:3 2E6 in)! l’a-w tu.) Dl dvrô 2E9 d’un a")?

5:73 KEZ Ënlr l’a-n, si hoir-nov 75,7 pulls", 3’th

ËHÏV” aiJ’u’m’rov. 06x à”); 41ml 703 Z entacha

iripz ne wporntaîrar 7rp3; très minot le» ri
117.71.13 Jpapôvn. Bât alfa «.6wa, au.) Tel ËËtÎç.

igitur a Z puncto alia aliqua cadet in circu-
lum æqualis ipsi HZ; nua igitur sola. Si igitur.
circuli , etc.

droites égales , de l’un et l’autre côté de la plus petite 2A. Car sur la droite 52 et

au point E de cette droite , faisons l’angle ne égal à l’angle au (25. 1), et
joignons le. Puisque la droite ne est égale à la droite ses, et que la droite a
est commune, les deux droites H13, Ez sont égales aux deux droites en, El;
mais l’angle HEZ est égal à l’angle en; donc la base 2H est’égale à la base le

(4. 1). Je dis que du point z on ne peut mener à la circonférence une autre
droite égale à 1H. Car si cela est possible , menons 2K. Puisque 2K est égal à ZH ,
et le égal à 2H, la droite 2K est égale à la droite 92, une droite plus près de celle qui

passe par le centre, égale aune droite qui en est plus éloignée, ce qui eSt impossible;
Ou d’une autre manière. Joignons 15K. Et puisque HIE est égal à 15K , que la droite

El est commune, et que la base 2H est égale à la base 1K, l’angle nez est égal à:
l’angle KEZ (8. t). Mais l’angle HEz est égal à l’angle ne ; donc l’angle ne est

égal à l’angle KEZ , le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc-du
point z , on ne peut pas mener à la circonférence une autre droite qui soit’égale
à HZ ; donc on n’en peut mener qu’une seule. Donc , etc.
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N ’ v A. l i lAA chai ne gin-par M70 on un psy 711w; "v

PROPOSITIO VIH.

Si extra circulum sumatur aliquod punctum ,

a!) ipso autem puncto ad circulum ducantur
rectæ quædam, quamm una pet- centrum, re-
liquæ autem utcunque; ipsarum quidem ad con-
cavant circumferentiam cadentimn rectarum ma-

xima quidem est quæ per centrum; aliarum au-
tem , scraper propinquior ei quæ per centrum re-

motiore major exit; ipsarum vero in convenu:
circumfercntiam cadentium rectarum, minima
quidem est quæ inter et punctum et dime-
trum ; aliarum autem, semper propinquior mi-
nimæ remotiore est miner. Due autem solum
æquales a puncto cadent in circulum , ex titrâ-

que parte minimæ.

Sit circulus ABr, et extra ipsum sur suma-
tur aliquod punctum A , et ab eo ducantur rectæ

quædam AA, A39 Az, Ar, sit autem AA per
centrum; dico earum quidem in A32? conca-

PRÔPOSITION V111.

Si hors d’un cercle on prend un point quelconque, si de ce point on mène
à ce cercle des droites, si une d’elles est menée par le centre, et les autres
comme on voudra; parmi les droites menées à la circonférence concave, la
plus grande est celle qui passe par le centre, et parmi les autres celle qui est
plus près de celle qui passe par le centre est toujours plus grande que celle
qui s’en éloigne davantage; mais parmi les droites menées à la circonférence con-

vexe, la plus petite est celle qui est entre le point pris hors du cercle et
le diamètre, et parmi les autres celle qui est plus près de la plus petite est
toujours plus’petite que celle qui s’en éloigne davantage; et du point pris
hors du cercle, on ne peut mener à la circonférence de l’un et l’autre côté
de la plus petite, que deux droites égales.

Soit le cercle ABr, et hors du cercle ABr, prenons un point quelconque A ;
de ce point menons à .ce cercle les droites AA, Ali , Al, Ar, et que AA pusse
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sur robin mpnpipmtv WPOWHITOUFÜV ":6645!

Min" juin inti"; hi qui; 1&er î AA’ titi
li î in»? 71?; «hui ont? 1577990 73; àwainpov

prirent Écran, 1’1in AE 117; A2, 511i A2 traît-

Ar’ Tô’y J’i 71115:1th GAKH tapir raptoipuar

japon-vrnrrowêv tt’JÛuËI’ harpent?" pi! il AH , il

pontât) 703 captiva A ni vît; chattai-mou AH°
titi «li 5 inter 75; AH iÂæXl’f’fltç ËÀa’T’rur irri

vain circumferentiam cadentium rectarum ma-

ximam quidem esse AA que: per centrum;
semper autem propinquior ei quæ per centrum
remotiore major erit, Al: quidem ipsâ Az, et

Az ipsi At; ipsarum autem in eum con-
vexam cireumferentiam cadentium rectarum ,
minima quidem AH, quæ inter et punctum A
et diametrum AH; semper autem propinquior
ipsi AH minimæ miner est remotiore , AI qui-
dem ipsâ AA, et AA ipsâ A9.

13; «itéreroit, il [Liv AK mi; AA, ti 4°! AA

si; Ae’.

Sumetur enim centrum sur circuli, et sit
M; et jungantur me, M2, Mr, Mx, MA, Me.

EiÂu’çOu 711i!) 73 zinpov 7017 ABr minou, mi

in» 78 M. tutti iwtÇttianmv ni ME, M2, Mr,

Mx, MA , me. tla) ivre) in iniv ai AM EM , zonai WPDŒ-
mirent iMA’ ri sipo: AA in ini 717; EM, MA.
Ai Il” EM, MA rît 15A mîïori; n’en. nazi ai AA

Et quoniam æqualis est AM ipsi En, com-
munie addatur MA; ergo AA æqualis est ipsis
au , MA. Sed 2M , MA ipsâ 3A majores sunt;

par le centre ; je dis que de toutes les droites menées à la circonférence con-
cave Aezr, la plus grande est la droite AA , menée par le centre , et que
la droite qui est plus près de celle qui passe par le centre sera toujours plus
grande que celle qui s’en éloigne davantage ,’ la droite AIE plus grande que
A2 , et la droite 42 plus grande’ que .Ar; mais parmi les droites menées à la
circonférence convexe eAKH , la droite AH placée entre le point A et le dia-
mètre AH est la plus petite , et la droite placée plus près de la plus petite AH
est toujours plus petite que celle qui s’en éloigne davantage; la droite AK plus
petite que AA, et la droite AA plus petite que la droite A8.

Prenons le centre du cercle ABr (t. 5) , qu’il soit le pointM; et joignons
ME, M2, tu, MK, MA,Me.

Puisque la droite m est égale à la droite EM , ajoutons la droite com-
moneoMA; la droite AA sera égale aux droites EN, MA. Mais les droites EM,
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et AA igitur ipsâ EA major est. Rursus, quo-
niam æqualis est EM ipsi 2M , corpmunis adda-

tur MA; ergo EM, MA ipsis 2M, MA équales
Sunt, et angulus EMA angulo ZMA major est.
Basis igitur EA basi ZA major estæSimiliter
autem ostendemus, et ZA ipsâ FA majorem esse ;

maxima quidem igitur est AA , major vero A!
ipsâ. AZ , et. A2 ipsâ Ar.

cipat rît; EA,:MI’CM irri. Haï", iml in! infini

EM 7j? 2M, nanti ryensiaûœ3 si MA , «HEM , MA

cipat 1:7; 2M, MA in" titi, un) 7min. É ôvrà EMA

7min; Tiiç 675 ZMA [Milan inl. Bain; Épzti EA

Bain»; qui; ZA fuite" inir. Opoitoçôi affola",

in tuai si ZA 75; l’A puits" in!” pain» [Liv

«ripa si AA, HUIZUV fi tipi! AE 717; A2 , si fi

,Az ni; Ar.

VNRai inti ai MK, KA rît MA miCovi; de",
in: (Fi ti MH 75 MK, ÀDI7fll ripa. Ê RA Mini";

717; HA page" inir tînt uni ti AH 717; AK

Et quoniam MK , KA ipsâ MA majores sont,

æqualis autem MH ipsi MI, reliqua igitur [A
reliquâ HA major est; quare et AH ipsâ Ali
minor est; minima igitur est. Et quoniam trian-
guli MAA Super uno laterum MA, duæ recta: infus

constituantur; Mx, KA igitur ipsis MA, AA
minores mut; æqualis autem Mx ipsi MA; rel
liqua igitur Al! reliquà AA miner est. Similiter

hein-m inir , iÀaxt’nn clip: ini. Kai inti 7P;-
7airou 705 MAA ivri p.15; 75! vrÀwpÊr 717; MA,

«No 166471: i975; curie-réerions. , ai sur , KA ripai

75v MA, AA innovai; IÏG’IY’ in N5 si Mx 76

MA’ Mimi «ripai AK A0175; 717; AA hoir-rut

MA sont plus grandes que la droite EA (no. I); donc la droite AA est plus
grande que la droite EA. De plus , puisque la droite EM est éguleitla droite
2M , ajoutons la droite commune MA, les droites EM, MA seront égales aux
droites 2M , MA ; mais l’angle EMA est plus grand que l’angle ZMA ; donc la base

EA est plus grande que la base ZA (24. a). Nous démOntrerons semblablement
que la droite ZA est plus grande que la droite rA ;douc la droite AA est la plus
grande , la droite AE plus grande que Az, et la droite Az plus grande que Ar.

De plus , puisque les droites MK , KA sont plus grandes que la droite MA
(20. I), et que la droite MH est égale à la droite MK, la droite restante KA est
plus grande que la droite restante HA; donc la, droite AH est plus petite que
la droite AK; donc elle est la plus petite. Et puisque sur un des côtés MA du
triangle MAA on a construit intérieurement deux droites , les droites MK , KA saut
plus petites que les droites MA , AA (2]. I) ; mais MK éstégal à MA; donc la droite
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inir. O,u.oiwç «N d’égayer, in lai il AA 75’;

A6 bien" ici-Tir fluxion» ,uir alpe: ri AH ,
iÀarÏrTæv fi Il ,uiv AK ’riiç AA, il «Pi AA 707; A9.

Abat in la.) J’dopôror 70’116 «571’in A valetiez:

wpameeoûwat’i wptiç Tôv xdxÀov, i9, 93:11?th

717; AH iAaxI’tr-rnç. Inventé-m mais Tjï MA iti-

Gu’ç, Inti 7S api; «.67? n’atteint Tl; M, 7j? 67:3

KMA 7min in 7min É 573 AM8, un) im-
Cttixh si AB. Rai inti in inir Il MK 7j? MB ,
zanzi ü I. MA, No J’ai coi KM, MA chiai 71T;

DM, MA l’a-nu siciv , ixwripat inuit-ripa , tutti 7min

i 5711i KMAwrt’çt vit" du?) BMA ins’ fiais-r; a’t’pa 1l-

AKBaiv’u 137 AB in irri. Aiyo N9 371 1’37 AK "39475:

JAN: in nô WPOfltflî’ral qui; Tir du." aigri 7017

A aptien. E1 3&9 havas-tir, «pomma-ira, mi in»

a? AN. En.) 037 si AK ri AN irrir in, si»:
Il AK 7:5 A8 irriv l’or nui il AB in tu? AN
irrir in"), Il iyytor 73; AH fluxion-n; 7j; aimi-

135

autem ostendemns et AA ipsâ A9 minorent esse;

minima quidem igitur est AH , minor vero AK
ipsà AA , et AA ipsâ 49.

Dico et duas solum æquales a A puncto ca-.
dere in circulum, ex utrâque parte ipsius AH
minimæ. Constituatur ad MA rectam, et ad
punctum in eâ M, ipsi KMA angnlo æqualis
angulus AM3, et jungatur A3. Et quoniam
æqualis est MI ipsi M3 , commuais autem MA,
duæ uliquc KM, MA duabus 3M, MA æqtiales

sunt, utraque utrique , et angulus [MA angulo
BMA æqualis; basis igitur AI basi AB æqualis
est. Dico autem ipsi AK rectæ aliam æqualcm

non cadere in circulum a A puncto. Si enim
possibile , cadat , et sit AN. Quoniam igitur A!
ipsi AN est æqualis, sed A]! ipsi AB est æ-
qualis; et ABigitur ipsi AN est æqualis; pro-
pinqnior minima: ipsius AH remoliori est æqua-

npoy irriy in , 312p «1&5er iûixen. x lis, ’quod impossibile ostensum est.
H ni ÉMÜÇ- 1573669630; MN. 15ml" in

irrini KM ni MN, semi «Pi Il MA, un) Bain; si est KM ipsi MN , commuais autem MA, et basis
Vel et aliter. Jungatur MN. Quoniam æqualis

restante AK est plus petite que la droite restante AA. Nous démontrerons sem-
blablement que la droite AA est plus petite que la droite A6; donc la droite
AH est la plus petite , et la droite AK est plus petite que la droite AA , et la
droite AA plus petite que la droite A8.

Je dis aussi que du point A, on ne peut mener au cercle que deux droites
égales , de l’un et l’autre côté de la plus petite AH. Construisons sur la droite
MA, et au point M de cette droite , un angle AM8 égal a l’angle KMA (25. 1), et
joignons An. Puisque la droite MK est égale à Mn, et que la droite MA est com--
mune, les deux droites KM, MA sont égales aux deux droites BM , MA, cha-
cune à chacune; mais l’angle KMA est égal a l’angle BMA ; donc la base AK est

égale à la base AB (4. 1). Je dis qu’on ne saurait mener du point A au cer-
cle ABr une autre droite égale à AK. Qufellesoit menée, s’il est possible,*et
qu’elle soit AN. Puisque AK est égal à AN, et AK égal à AB, la droite AB est
égale a AN ; donc une droite plus près de la plus petite AH est égale à une droite
qui s’en éloigne davantage, ce qui a été démontré impossible.

Ou autrement. Joignons MN. Puisque la droite KM est égale à MN, que la
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AK Bain: 797 AN l’a-m 7min alpin pi «17:3 KMA 70-,

vit; «fi 67:3 NMA in iniv. me a? ôwà KMA 737
67:3 BMA in)» in!” "à si 137:3 BMA Épatl?’ 7g?

ôwà NMA iniv i’nl4,î ËÀaÊ’nwv 15 [LU’ZOW , 5711p

in" 3614701. 031: if: "Miaou? Na insu;
7rpàç 73v ABP :6»on abria 705 A musico id

C I A. Î I N lmanta; n; AH lÂXmrfll; «panneau-ru. En

Il I x t r A.œPd. nandou , un 7d. 14E» ç.

nporAzxz 0’.

N I n d lEèv minou Amen n nptTov "vrac, aima à
7:17 amadou mai; rày du" wpomlwrœa’:

D l N l l NvrÀu’ouç û à» in: «66.1411, To Ànçeev cnpetov

N Ilin-poil Êm’l nu nunAcu.

I f 9 d d I A! N nEn!» nunc; o ABr , un; à auna Hum» Ira

t n. t ! I IA, nui (in vau A 7rpoç-nw sur nuuÀoy 7rpoa-7r17r’n-

A

7(4)qu wÀtiouçî No in; «16:74.2, ai AA, AB, A?

m’y» 311 Tà ACDIJITM tain-p07 in) 705 ABr mixant).

A! basi AN æqualis; angulus igitur KMA angnlo

NMA æqualis est. Sed KMA ipsi BMA est æ-
qualis; et BMA igitur ipsi NMA est æqualis ,
minor majori, quad est impossibile. Non igi-
tur plures quam duæ æqualcs in A!!!" circulum
a A puncto ex utrâque parte ipsius AH minima
carient. Si igitur extra circulum, etc.

PROPOSITIO 1X.
Si iutra circulum snmatur aliquod punctum:

ab eo autem puncto iw circulum cadant phares

quam duæ æquales rectæ, sumptum punctum
centrum est circuli.

Sit circulus ABr, intra autem ipsum punc-
tum A, et a A in A)? circulum cadant plut-es

Are
quam duæ æquales recta , ipsæ AA, AB, Al";
dico A punclum centrum esse A81” circuli;

droite’MA est commune et que la base AK est égale a la base AN , l’angle
KMA est égal a l’angle NMA (8. x). Mais l’angle KMA est égal à l’angle BMA;

donc l’angle BMA est égal à l’angle NMA, le plus petit au plus grand, ce qui est

impossible. Donc il est impossible de mener du point A au cercle ABr, de l’un
et l’autre côté de la plus petite AH , plus de deux droites égales. Donc , etc.

PROPOSITION 1X.
Si dans un cercle , l’on prend un point quelconque, et si plus de deux

droites menées de ce ’point à la circonférence sont égales entr’elles, le point

qu’on aura pris sera le centre du cercle.
Soit le cercle ABr , et le point intérieur A , et que plus de deux droites

u. , on , At menées du point A à la circonférence soient égales entre elles,
je dis que le point A est le centre du cercle ABr.
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EmÇetiwaa-au wifi ai AB , Br , a) rupin-Ou-
tre" fixa zani val E , 2 tupaïa, mi imÇeuXÔu’ma

ai EA , ZA Îlfixomcay i7ri qui K , H, A, 64144171.
En!) 057 t’a-rit 70313 ai A15 737 EB, rami J’i si

EA’ No (hi ai AE, 15A and qui; RE, 13A in:
ria-fr tu) Bain; si AA flaira 1:5 AB 761W 7e:-
n’at ailait ti 67:5 ABA and; 75 67:5 BEA in io’n’r

Êpôti nife: inanipa 757 675 AEA, BEA yœnôv’

si HK sipo: ælivAB filant «Fixez nazi «fait; ôpôèç5. Rai

Jungantur enim AB, Br, et secentur bifa-
riam in E, Z punctis , et junctæ EA, ZA pro-
ducantur ad K, H, A , epuncta.

Quoniam igitur æqualis est A15 ipsi En , com-

munis autem EA, duæ uliquc AE, EA duabus
3E, 2A æquales snnt; et basis AA ipsi A3
æqualis ; angulus igitur AEA angulo BEA
æqualis est; rectus igitur uterque ABA, 35A
angulorum. HIC igitur Lipsam A! secat bifa-
riam et ad rectos. Et quoniam, si in circula, A O l ’ I , A I N I Ir77", un n tango w; mena mana" en: fixa
aliqua recta rectam aliquam bifariam et adn un) vrpàç épatai; 75,14": , ivri Tîç entrain;

in) 75 dyne, 7o; lu’xÀgy. :7) 7;; 1.1K 5P, rectos secet, in secante est centrum circuli; in
J") a»; 1537p, "a ABr 6 tanna. A"; fi au)"; HI igitur est centrum ipsius ABr circuli. Propler
N «il Ê7ri 75; 6A in) ni gin-par 1’05 ABr atti-

onu7. Rai «Mir ZTGPOV nonôv’e’xounvai HK, 6A

0592711, ni 78 A cnpeïor 75 A d’un «mutin nér-

rpov Ëni 705 ABr minou. Bali in minou, mi

eadem utique et in 0A est centrum ipsius ABr
circuli. Et nullum aliud commune habent HI ,
9A rectæ quam A punclum; A igitur punc-
tum centrum est Mir circuli. Si igitur cir-

vrai 355;. culi, etc.
Joignons les droites AB , Br, coupons-les en deux parties égales aux points E , z

(to. .1), et ayant joint les droites EA , ZA , prolongeOns-les vers les points K, H, A, a.

Puisque Ali est égal à EB, et que la droite en est commune , les deux
droites AE , EA sont égales aux deux droites RE , HA; maisla base AA est
égale à la base An; donc l’angle ABA est égal à l’angle Ben (8; 1); donc
chacun des angles ABA , BEA est droit ; donc la droite HK coupe la droite .AB en
deux parties égales et a angles droits. Mais lorsque, dans un cercle, une droite
coupe une autre droite en deux parties égales et à angles droits, le centre du
cercle est dans la sécante (cor. 1. 5) ; donc le centre du cercle ABr est dans HK.
Par la même raison, le centre du cercle ABr est dans 6A. Mais les droites
HK , 6A n’ont d’autre point commun que le point A; donc le point A est

le centre du cercle ABr. Donc , etc. ’

18
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AAAQÉ. ALITER..

Xénon 7:2.) 703 ABr tiM’çflæ 71 aussi" inti; Intra enim circulum ABr sumamr aliquod

73 A, riflé (Fi 7017 A 717:3; 75v ABr du" Input- punctum A , a A autem in ABr circulum cadant
vrnrrirmratr wÀeiouç il No l’a-eu 9662741, ai AA, plures quam duæ æquales recto, ipsæ AA , A15.

AB, A1" Àiyw 5’71 73 Ampôêv hunier tri A trin-pat: AF; dico snmptum punclum A centrum esse

Ëni 705 ABr xénon. - ipsius ABr circuli.
q

A-tE- H.2 gA"A B
Non enim , sed si possibile, sit E, et junctaMti 7&9, si»: si ahurir, in!» via E, uni im-

AE producatur in Z , H punchs ; ergo in diama-zwxeeîm 3l A15 Junker» inti ni. Z, H and": , si

2H ripas fripe-170,; in: 705 ABP xénon. En)
05v minou 705 ABr Ë7ri 75; ZH frayée-Pou

,1 I w t d I I IuÀmr’rcu 11 611qu ’ro A, o par un; lamper

ter est ipsius ABr circuli. Quoniam igitur circuli

au in Z)! diametro snmptum est aliquod
punclum A , quod non est centrum circuli , ma-

7017 trompai), ptyt’rrn luit: in... fi AH, mica", xima quidem erit AH, major vero A? ipsâ
d’à si [Liv A? 7:7; AB, a; fi AB 7:7; AA. Ami tu) A8 , et A! ipsâ AA. Sed et æqualis, quad est

impossibilc ; non igitur E centrum est ipsius A)!"W ’f ’ p I I î yl l Iin , amp un" aimants aux apte To E tremper
circuli. Similiter autem ostendemns, neque aliudËa-ri 705 ABr XJKÀOI’o omit»; N ûifopw, 374

AUTREMENT.
Dans le cercle ABr soit pris un point quelconque A , et que plus de deux

droites égales tombent du point A dans le cercle ABr, les droites AA , AB, AI ;
je dis que le point A est le centre du cercle ABr.

Qu’il ne le soit point, mais S’il est possible, que ce soit le pointe ; ayant
joint ne , prolongeons cette droite vers les points z , H; la droite ZH sera le
diamètre du cercle ABr. PuiSque l’on a pris dans le diamètre 2H du cercle ABr
un point A , qui n’est pas le centre de ce cercle, la droite AH sera la plus grande ,
la droite et plus grande que la droite AB, et la droite AB plus grande que la
droite AA(7 ,5). Mais elle lui est égale, ce qui est impossible; donc le
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’ l N I N Neuh allo -rI mûrir 1’00 A’ 75 A nife: 011,1;on xér-

3 t InTroy in: Tao ABr xtiwam.

HPOTASII I’.

I
Ku’nM; animer Mi 11”47" stand. WÀNIOVÆ n.-

pziat ai N°1.

n l ’ s r t I tEt 719 élira-roi, une; o ABr au» 701 AEZ
lutai-ru uni. wÀu’oyd. n’ai: li No, ni B, H,

prætcr A ; ergo A punctum centrum estipsius
ABr circuli.

PROPOSITIO X.

Circulus circulum non secat in pluribus punc-
tis quam duobus.

Si enim possibile, circulus ABP circulum
’AEZ secet in plurilms punctis quam duobus , in

z , e, au) intê’suxôsïnu ai se, 8H fixa rotari-

cûuray sas-ai qui K, A minier ni «inti 75v K,
A 747; ne , BH wpàç âpeaiç «3940.7011: ai U, AM

dirham-u hi ni A, E amarina.

ipsis B , H , z , 9, et junctæ ne, 3H bifariam
secentur in x, A punctis; et ab ipsis K, A ipsis
39, 3H ad rectos ductæ 1P , AM prodncantur

in A , E puucta. l

point E n’est pas le centre du cercle Mgr. Nous démontrerons semblablement
qu’aucun autre point, excepté A , ne peut l’être ; donc le pointa est le centre
du cercle ABr.

PROPOSITION x.

. l . .Un cercle ne cOupe pas un cercle en plus de deux points.
Car si cela est possible, que le cercle ABr coupe le cercle nez en plus de deux

points , aux pointoit, H, z, e; joignons les droites Be, EH;’coupons-les en
deux parties égales aux pointsK, A , et par les points K, A, ayant conduit
les droites Kr , AM perpendiculaires à ne , 8H , prolongeons - les vers les
points A , E.
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i N u C
E7") ou s’y titillât? "a; ABT (69:15. Tl; n AI

s m - t I
maudît 71m ’niv ne fixa: ni 7rpàç ripant; Tap-

’ - IN N àn15, i7ri Tu; Al’ «il»: ira-i 10 site?" vau ABr

N i Ntw’xMu. nia", inti il 1:6qu qu’autre? et: ABr

N ’ .- 51 Nmené w; u N: «lestai? nm vair 8H (Fixez au:

t a t l ,9 x a. - J t ’7:90; opôaç mana, un TnçiNa dpd n Item-par
lev-i 7-05 ABr minou. EJ’u’xôn «il nui Ë7rl 7:7;

AT, un.) sur; midis aupCaiAMwn ai AT, N3
rôôti’au àÂÀtt’Âdlçi si and 75 0’ 73 0 d’un n-

’ai" airs-po? in) 1’05 ABr minou. mais; IN

affairer, in sa: 70:7 AEZ miroton du?» irri
75 Os No sipo: mina» Tspyo’tvrm aiÀÀn’Aouç, 151

ABT,’AEZ, T5 miré in: Ite’wrpov 13 05, 371’th

émir d’élévation 0th Épa Minos, "à mi i659

Quoniam igitur in circule ABr recta aliqua
h AP rectam aliquam se bifariam ’et ad rectos

secat, in A? igitur est centrum ipsius ABr circuli.

Rursus , quoniam in circulo codem ABr recta
aluna NE rectam aliquam En bifariarn et ad
rectos secat, in N1 igitur centrum est ipsius ABr

circuli. Ostensum autem ipsum esse et in kF, et

in nullo pnncto conveniunt AI’ , N; recta inter

se præterquam in O; ergo 0 punctum centrum
est ipsius ABr circuli. Similiter autem ostende-
mns , et ipsius AEZ circuli centrum esse O; duo-
mm igitur ’circulorum sese secantium ABr ,

au , idem erit centrum O , quod est impos-
sibile. Non igitur circulus , etc.

Puisque dans le cercle est, la droite Ar coupe la droite Be en deux
parties égales et à angles droits , le centre du cercle ABr est dans la droite Ar
(cor. I. 5 De plus, puisque dans le même cercle ABr la droite NE: coupe
la droite BH en deux parties égales et à angles droits, le centre du cercle
ABr est dans la droite NE. Mais On a démontré qu’il est dans la droite Ar , et
les deux droites Ar , NE ne se rencontrent qu’au point o; donc le point o est
le centre du cercle ABr. Nous démontrerons semblablement que le point o est
’le centre du cercle au ; donc le même point o. est le centre des deux
cercles ABr , ÂEZ , qui se cottpent mutuellement; ce zqul est impossible (5. 5).

DOnc , etc. ’
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aAAnz.’

mina; 7èP mû" 5 ABr du" 1’57 AEZ
relui-w zani. fluions amusie il (No, ni B , H,
Z, tu) dans» 75 xs’wrpov 755 ABr miaou, 75

K, tutti imCuixôwofnv ai K8, KH, K2.
15ml 037 minou Toi; AEZ siAnvrnti Tl ent-

,utiov ir’r5s, 15 K, sati «in; roi? K vrp5; 759

Z

AEZ miner npoavrwnniuan "Mica; Il No ni-
OeTau 75’116, ai KB, K2, KH’ 75 K «ripa: npeiov

ut’wpov’iÊnW 1’06: AEZ rétine. En: J5 mi 1’05

ABr minou singer 75 K. No ripa kÔxÀbw fl-
pyo’v-ruv ÉMIiAouç 1’53 1575 (imper irri 75 K,

Ü I ( N
omp ÜUVGTDV. Out: 3px xu’onç, sati rai têtu.

du

ALITER.

Circulus enim rursus ABr circulum AEZ se-
cet in pluribus punctis quam duobus , in ipsis B ,

14,1, et .sumatur centrum ipsius ABr circuli, ip-

sum K , et jungantur K8, KH, Il.
Quoniam igitur intra circulum A22 sumptum

est aliquod punctum finet a 1C in AEZ circu-

lum incidunt plut-es quam duæ rectæ æquales ,

ipsæ K3, KZ , KH; ergo K punclum centrum est
ipsius AEZ circuli. Est autem et ipsius ABr circuli

centrum ipsius K ; duorum igitur circulorum
sese secantium idem centrum est K, quod im-
possibile. Non igitur circulus , etc.

AUTREMENT.

Car que le cercle ABr coupe encore le cercle AEZ en plus de deux points, aux
points B , H , z; prenons le centre K du cercle ABr , et joignons K8 , KH , KZ.

Puisque dans le cercle AEZ , on a pris un point K, et que plus de deux droites
égales sa, K2, un tombent du’point K dans le cercle AEZ, le point K est

le centre du cercle AEZ( 9. 5 ).. Mais le pointK est le centre du cercle ABr;
donc le même point K est le centre de deux cercles qui se caupent; ce qui

est impossible (5. 5 ). a
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nPorAztz ut.
Î

E457 No titisme: :ÇÉWTUVTÆI chanta" lr’r5ç,

N 9. ’ N N I H N l Iun une, sans»? 7a. KIVTPG, n un in: Item-pet

h I N ’ x s ’ r157w imltu’yvupttvn trieurs sa" IKCŒÀÀOHHH

v t t N N a. Iun 7m d’amour 711011le au»? 1::qu.

p .Aria gap mimi ai ABr, AAE içawridamr’

I N I
éventer i975; and 75 A annum, mati sI’Mpôu

no N A: ltrou p5? ABr xézàob3 xiv’rpor To Z, ne à

d N l ÏAAE T5 H’ N’y» ora si ai7r5 nu H irisa Z tm-

waups’rn :5953: iuCaMopiyn in) 75 Al mai-nu.

e

Mtl 7459, à»: si Jura-r51, marins si; si 2H6,
Ami imÇéxam’u «si A2, AH.

Emi 557 a; AH, HZ Tîç.ZA Tous3 in: 75; 295,

perforé; ria-t, terni alentirent si ZH’ Mimi ripa:

si AH Mimi; 737; H6 [1!!!er irrita Iris à”: Il
AH 737 AH’ Inti Il HA cipot Tif; H9 tarzan! iniy ,

PROPOSITIO XI.
O

Si duo circuli sese contingant intus, et sn-
mantur corum centrai, centra corum. conjun-
gens recta producta in eontactum cadet circu-

lorum. ’n V I
Duo enim circuli ABr , AAE sese contingent

intus in A puncto , et sumatnr quidem ipsius ABr

circuli centrum Z , ipsius autem AAB ipsum
a; dico ab H ad Z conjungctxtem rectam pro-
ductam in A cadcre.

Non enim , sed si possibile, cadat ut 2H6,
et’jungantur A2, AH.

Quoniam igitur AH, HZ ipsâ ZA, hoc est
ipsâ Z9 majores sunt , commuois auferalur 2H 5

reliqua igitur AH reliquà He major est. liqua-
lis autem AH ipsi AH; et HA igitur ipsà ne

PROPOSITION x1.

Si deux cercles se touchent intérieurement, et si on prend leurs centres ,
la droite qui joint leurs centres étant prolongée tombera au comact de ces cercles.

Que les deux cercles ABr, AAE se touchent intérieurement au point A ; pre-
npus le centre z du cercle ABr, et le centre H du cercle AAE ; je dis que la
droite menée du point H au point 2, étant prolongée, tombera en A.

Que cela ne soit point , mais s’il est possible , qu’elle tombe comme me ; et
joignons Az , AH.

Puisque les droites Afin Hz sont plus grandes que ZA (no. I ), c’est-à-dire
que ze, retranchons la droite commune 2H ; la droite restante AH sera plus grande
que la droite restante He. Mais AH est égal à AH; donc HA est plus grand que en ,
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v a I n. l fi i N 6 u tl char-rut sur; HUCOVOÇ, camp ont! adam-rom

Ü au l051 qui: ai7r5 "a z ini To H imÇu’yrupt’m

Ï N î X En l l N Nme": un; en; rat-m To A cureton; sunna:-

t t Il r s a. a. t tun: To A d’un cm n; cureton; manafl. En

Ü N N Pœfa «No 201’051 , un rat tfiiç.

AAAQî.

Allé NI mvr’re’rwaiçti HZI’, nazi ÉtheCM’cdws

in: rôtiriez; si. HZF t’7ri 75 e armurier , sati 57n-

fw’xeua-av ai AH , A2.

En) 05v cri AH, HZ tarifai]; ria-i 75; AZ,
aimât si 2A in irri 137 zr, 7067. in: in? ze,
anti aiæppt’rôu Ii ZH’ Mimi ripa. si AH Mimi;

7:7; H9 [4015607 inir, 7061, in" si HA 75; H6,

. Ï I N I Il 9 N ’ Itu lÀdT’rur Tu; perforer, (un? w-rw adonnoit.

I a a l tr a. a. x I .Quotas, 1th une; n nu FIRPOU To un?" trou

I N î N Üfaire"); genou, (Nanar To aura aroworÛ.
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major est, minor majore, quad est impossi-
bile. Non igitur a Z ad H conjuncta recta extra
contactum ad A cadet. Ergo in contactum ad A
cadet. Si igitur duo circuli; etc.

ALlTER,

Sed etiam cadat ut Hzr, et produeatur in
directum ipsa Hl’Z ad 6 punctum, et jungan-
tur AH, AZ.

Quoniam igitur AH , HZ majores snnt ipsâ A2,

sed 2A æqualis est ipsi ZF, hoc est ipsi 29,
communis auferatur 2H; reliqua igitur AH re-
liquâ H0 majôr est, lIoc est HA ipsà ne, mi-

nor majore , quod est impossibile. Similiter , et

si extra parvum sit centrum majoris circuli ,
Ostendemus hoc idem absurdum.

le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donc la droite menée
du point z au point H ne tombera pas hors du contact en A; donc elle tombera
dans le contact .en A. Donc , etc. ’

AUTREMENT.

Mais qu’elle tombe comme Hzr, prolongeons Hzr directement vers le point
e, et joignons AH , Hz.

Puisque les droites AH , Hz sont plus grandes que A2 , et que ZA est égal à zr,
c’est-à-dire à le , retranchons la droite commune 2H ; la droite restante AH sera
plus grande que la droite restante He , c’est-à-dire , HA plus grand que He , le plus

petit que le plus grand, ce qui est impossible. Si le centre du grand cercle
était hors du petit cercle , nous démontrerons semblablement qu’il s’en suivrait
une absurdité.
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11130124212. ip’.

(l IEn à» 16m: Ëçérruwœfl 4min.» Lyric,

c a t t n I m v l a N tn un 7a. xcv-rpa. «tu-mV thwypwn cuôeza’ à);

75; ivraçîç bruina-al.

I t I z I IAva 719 nunc: a: ABr, AAE «panneau?

’ l ou laAÀtiAœv 3:70; fanai. 13 A WILLHOV, ami "301991.:

I N
Toûyiv ABr uuMou3 xinpoy, 78 Z, 700 il? AAE

s n e a t p.To H. A470 on a un vau 2 in) 73 H imÇuyvu-

I N à. t I N v Ipeut! 269m1. hi "ç un: 75 A trapu; lÀEOflTœl.

PROPOSITIO X11.

Si duo circuli sese contingant extra, centra
ipsarum cunjungcns recta per contactum tran-
sibit.

Duo enim circuli ABr, A42 sese contin-
gant extra in k puncto, et surnatur quidem
ipsius A31? circuli centrurp Z, ipsius vero AAB

ipsum H; dico a z ad H coujungentem rectam
pet contactum ad A transire.

.413.

Mil 7&9, si»: si hmm-h, Ëpxc’uûw à; a; ZIAH,

tu) imCszOœmzv ai ZA,*AH.

En) 059 75 Z cumin xiv’rpov in) 705 ABr

minou, in ion-lu si 2A 7:5 zr. m’a", inti 75

H nptîov xêwpav in) 703 AAE mixent], in
irriv ai AH 7514A. Eîeixûn fi nazi a; 2A 7;? 21’

Non enim, sed si possibile, eut ut ZPAH, et
jungantur 2A , AH.

Quoniam igitur Z punctum centrum est ipsius

ABr circuli, æqualis est ZA ipsi zr. Rursus ,
quoniam H punctum centrum est ipsius AA!
circuli, æqualis est AH ipsi HA. Ostensa est

PROPOSITION xu.

Si deux cercles se touchent extérieurement, la droite qui joint leurs centres
passera par le Contact.

Que les deux cercles ABr, AAE se touchent extérieurement au point A; pre-
nons le centre z du cercle ABr, et le centre a du cercle AAE; je dis que la
droite menée du point z au point H passera par le contact en A.

Car que cela ne soit point, mais , s’il est possible , qu’elle tombe comme
2mn, et joignons 2A , AH. .

Puisque le point z est le centre du cercle ABr, la droite 2A est égale à zr.
De plus, puisque le pointH estle centre du cercle AAE, la droite AH est égale
à HA. Mais on a démontré que ZA est égal à la droite zr; donc les droites 2A
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far ni il»: 1A, AH rai; 11’, AH 7m titrir
6m 3M à ZH n71 2A, au milan inlay. Ami

unifiai-nm, 3m? Mures. 05: ifs 5 «in;
"il Z in) 75 H 5116074144" «30074 M 7:7;
uni «à A dfl’uït «in iàsünrcu’ W 1673; si".

Bai! aira No du», en) qui ifî’ç.

ripe-TA!!! 0’.

xénon; minou où; bineras and. muions
"fait: si "K :7, ici! Tl i173: flâna-ra: id:
n babel.

El 7d,» dura-ri", stéatite; 5 ABAT miaou 793

BBZA içamicûm IPOITOPOI 3915; Isa-ri and";

fi !0,1405: n i1, n B, A.

est autem ZA ipsi zr æqualis ,’ ipsæ igitur 2A ,

AH ipsis 21’, AH æquales suai; quare tota le

ipsis 2A, AH major est. Sed et minor, quad
impossibile. Non igitur a z ad H ductn recta
pet contactum ad A non transibit; pet- ipsum
igitur. Si igitur duo circuli , etc.

PROPOSITIO X111.

Cil-calus circulum non contingit in pluribus

pnnctit quam in une , live intus contingnt.
cive extra.

Si enim possibile, circulas ABAI’ circulum

HZA contingat primant iotas in pluribus punctis

qunmin une, in B, A.

Kari u’AiiQBu rot? p.31 ABAT actinon ninpor,

75 11’ 103 ü EBZA , 15 9.

Et annum ipsius quidem une circuli cen-
trum a; ipsius autem un, ipsum en

AH sont égales aux droites zr, AH; donc la droite entière 2H est plus grande
que les droites 2A, AH. Mais au contraire , elle est plus petite (no. 1), ce qui
est impossible. Donc la droite menée du point z au point H ne peut pas ne pas
passer par le contact eum,- donc elle y passe. Donc , etc.

PROPOSITION X111.
Un cercle ne touche point un cercle en plus d’un point , soit qu’il le touche

intérieurement , ou extérieurement.
Car si cela est possible , que le cercle un touche d’abord intérieurement le

cercle 881A en plus d’un point, aux points B , A.
Prenons le centre u du cercle un, et le centre a du cercle un.

’9
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3H ripa dot-à lsa; Han") 73 9 inlëtmupt’vn du

0623 ivri qui 8’, A flfflî’leulîl’n’nl’Tà) in; si 8146A.

d p H
Kai in) To H "pries 1:07pm ils-ri 7-05 ABAT
Mulot); in irriv si BH a"? HAs poirat! zip: ri
EH 15; ON "ont; âpre [MÏÇÜV si ne «î; 9A.

nabi", inti «a 6 d’hier m’wrpav ini 70:7
EBZA mildiou, in Émis si B9 si 6A. Édifice»

fi catin-ï; un? flanc? tarzan, 31744 deat’ror’

orin. Épd adula; minium itpa’wfl-rau inti; and

unions nuât si in I

m’y» (N 31: Mm inuit. Bi 7è? «hlm-rôt , atti-

ttAo; 5 AI’K min) ou 7055 ABAT Mamie-9a i173;

sacrai ultima. tupaïa si in ni A, r, aux) im-
Zttixdu li A1.

En) sa» miroton Tôt ABAT , AYK tÎ’Anvr’rcu à?)

qui; "appertisat-ita’ripau;îtia.vuxôna enfaîte «à

A , r, il ÉpaG inti-rainurai? 18,111.71 iwtzwrum’m-

- .lpsa igitur ab H ducta recta ad esin puncta.
B, A cadet. Cadat ut 311913. Et quoniam H punc-

tum centrum estipsius ABA? circuli , æqualis est

DE ipsi HA; major igitur DE ipsâ 9A; ergo
multo major sa ipsâ 0A. Rursus , quoniam e
punctum centrum est ipsius 832A circuli , agnat
lis est ne ipsi 9A. Ostensa est autem ipsâ et
multo major, qnod impossibile 5 non igitur
circulus circulum contingit intns in pluribus
pnnctis quam in une.

Dico etiam neque extra. Si enim possibile ,
circulus APK circulum ABFA contingat extra

in pluribus punctis quam in uno, insA, r, et
jungatur AF.

Quoniam igitur circulorum ABAI’, API sumpta

Sunt in circumhl’crcntiis ulriusque duo quælibet

puncta A, F, hœc utiquc puncta conjungens recta

. La droite menée du point Hou point epassera par les pointsB, A( n .5).
Qu’elle tempe comme sues-Puisque le point H est le centre du cercle Ann,
la droite En est égale astatique 3H est plus grandque en donc se est beaucoup
plus grand que 9A. De r’plus, lpuisquehle point e. estîle centre du cer-
cle 15an , la droite ne est légale à en. Mais on a démontré qu’elle est beaucoup
plus grande , ce qui est impossible; donc un cercle ne touche pas intérieurement
un cercle en plus d’un point.

Je dis aussi qu’il ne le touche pas extérieurement en p1ns.d’un point. Car,
s’il est pOSSlble , que le cercle ArK touche extérieurement Je cercle: ABAT en.
plus d’un’point , aux’tpoints A , r; joignons At. -’ i

Puisque dans la circonférence des cercles-Ann , Arx, on a pris deux points
quelconques A ,l r, la droite qui joindra ces deux points. tombera dans
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0 N î t C I a. 1 A; 1mon: un; tata-repu) 731911711. Avez "a par

a. Il
ABAT inti; limon, ne fi ATK 31:73;, émp arro-

wov’ «la sipo: 161M; minou Mimosa: être:

N d 5 tand «Atiwannpmz li in mitigent «N ,- on and:

s l r al ’ e l o A. june. Kuala; «sa. un Ta tEnç.

nrorAzIz "V.

I a il a m v s I D tBr luxant au tu: «19mn [6’01 arrogeons un

N I A C I, ’ I , A N ’un nenpou, un tu [6’07 amxoureu un un nm!-

vpou l’a-cg dÀÀtlÂœl; titis. V

r r t a a A. v sErrata une; o ABAT, un w «son» un: w-
1-4 Vand: «nous ni AB , TA’ Ain: 371 ai AB, TAl

Il î I 1 l N ’06.07 surmenons 1TO TOI! tampon.

EiM’pBæ 7&9 Tri m’rrpoy 195 ABAT nounou, ami

intra utrumquqcadet; Sed quidem intra ipsum
ABAT cadit, extra veroiipsum ATK, qnod ab-
surdum. Non igitur cit-calus; circulumconliq-
gît extralin pluribushpunctis quam in uno. Osten.

Lsurn est autem neque intus. Circulus igitur, etc.

’PROPOSITIO. surf

lu circulo æqualcs recta: æqualiter distant a
centra , et qua: æqualiter distant n centre æ-
quales inter se suut.

Sit cireulus ABAT , et in en æquales reclæ Sint

An , FA; dico ipsas AB, TA æqualiter distare a

centra. .1

.. 1 e-. 0’31:

4 l .-.-’.-. ,I.; *.v1!l *..

. ’. ’;:l.’. .1Sumatur cnim’centru’m Ipstus ABAT Circuli,

10m 751-2, mi abri 793 E i7rl fait; A8, TA niât-ra. et sit E , et ab B ad A8 , FA perpendiculares du-

écura ni El, EH, nazi imÇIÂxÛasmr zi.AE,ITE. bannira; EH. et iùùgantur AE, T53 i i

l’un et l’antre cercle (a. 5). Mais elle tombe dans le cercle un, et hors
du cercle ATK(déf. 5.. 5),,ce qui est absurde ;l donc un cerclent: touche pas
extérieurement un cercle en plus d’un point. Mais nua démOntré Qu’il ne le

touche pas intérieurement en plus d’un point. Donc etc. l
l e

PROPOSITION. ’XILV.

Dans un cercle les droites égales sont également éloignées du Centre , etles
droites’également éloignées du centre sont égales entr’elles. l ’

Soit le-cercle anar , et que dans ce Cercle les droites AB, Ira soient égales;
je dis que les droites AB, ra sont également éloignées du centre. . -

Prenons le centre du cercle ABAT, qu’il soit le point E , du point E me-
nons les droites E2 , EH perpendiculaires aux droites ABI, m , et’joignonstAE, TE.
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15ml 03v tôOt’ÎaÏ 71; fiai 705 xivtrpou Il 151

tôOtTér 7m: ,wl du 703 itinpou TIlV A8 «pas

5904i; d’un, la) fixa 16751 7414m. lent dpa
il A2 7,7 Br nm? zips à A8 ’75; A2. me ni

1570i a»: tuai li TA 73; TH in) huai, la) in"
in ti’ AB 7g? TA’ in ripa. lai si A2 vin-1. [à

inti in iniv î AE 7:5 ET, l’a-or tuai 75 êvrà 7:7;

A5 797 aira 75’; ET. MM. in? pis ciné 73?; A!

B

Quoniam itaque recta aliqua sz per centrum
rectam aliquam A: non per centrum ad rectos
secnt , et bifariam ipsum secat. Æqualis igitur Al

ipsi n; dupln igitur A]! ipsius A2. Propter
endem uliquc et TA ipsius tu. est dupla, et est
æqualis A! ipsi TA; æqualis igitur et A2 ipsi
TH. Et quoniam æqualis est A! ipsi ET , æqnale

et ipsum ex A! ipsi ex ET. Sed ipsi quidem

A

l’fl
A

in 7è aira 751 A2, 2E, 5961i gai? si mais 76
z Wila’ 75 si abri 75; ET in 7è «in?» 751
EH, HT, épôai 7è!) si api; 76 H yaria’ 7d d’Pd

ciré 75v Al, Z]! 1m in) 707; abri 781 TH, H13,
du 7è in?» 717c Az in» in) 75 abri 72?; TH, in

7&9 in" si Al 7? THt Maris ripa 75 vivré 757;
1E Mm; 75 alizé 776; EH irov iniv, in cipa3 î

1E 75 EH. E1 dl dans rus dm’xur nia-ré 793
ninpou 460.71: Abat-nu , 3741 «si airé 703 zir-

P

ex A! æqualis ipsa ex A2, z: , reclus enim
ad Z angulus; ipsi vero ex 3P æqualin ipsa
ex au, HT, rectus enim ad Il angulus; ipsa
igitur ex Al, 21! æqualia sunt ipsis ex T11, RE,

quorum ipsum ex A2 æquale est ipsi ex TH ,
æqualis enim est A: ipsi PH; reliqnum igitur
ipsum ex Il! relique ex EHflæquale est, æqualis

igitur Il ipsi En. In circulo autem œqnaliter
distare à ccntro recta: dicuntur, quando a cen-

Puisque la droite E2 menée par le centre, coupe à angles droits la droite A!) ,
non menée par le centre , elle la coupe en deux parties égales(5. 5). Donc Al
est égal àBz ; donc AB est double de A2. Par la même raison ra est double de
TH ; mais A8 est égal a ra; donc 42 est égal a TH. Et puisque As est égalàEr,
le quarré de A! est égal au quarré de ET. Mais les quarrés des droites A2, z:
sont égaux au quarré de A15 (47A 1 ), car l’angle en z est droit; et lesrqnarrés
des droites EH , HT sont égaux au quarré de ET , car l’angle en H est droit; donc
les quarrés des droites Al , ZE sont égaux aux quarrés des droites tu, H5; mais
le quarré de. Al est égal au quarré de TH , car A2 est égal à rH; donc le quarré
restant de 1E est égal au quarré restant de EH ; donc ZE est égal à EH. Mais dans
un cercle les droites sont dites également éloignées du centre, lorsque les per-
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7,350 57; ainsi; adam. chipota: in: dinar «si
nife AB, TA l’a-or irriguant" airr5 7°C ninpcu.

And. N ai AB, TA 05061: iroit «inuktituts
:575 79:7 1997,50, 7537’ in", in 5’07qu El 737

EH’ A570 57: in 5575 uni il A]! 7s? TA.

T57 745p nt’nôy xn7msuadiv7m, époi»; à;

taïgas, 37: au; in" Il p.51 An 75; Al, Il
35 TA 75; TH’ :15 inti in émir Il Ali-7:5 TE,

5’751 55’754 75 5575 73; AE 7ê 4575 73; TE’ aimai

7g? pis d75 73; AE in in) 7è 3:75 73v EZ.,
2A, 75? :5 5’075 73; TE in 7d :275 757 EH,
HT, 755 il»: 5375 757 El, 2A 7715575 797; 3.75 757

EH, HT, 51 75 I575 73; E2 7g? 457:5 73; EH irriv
Ïflr5, in 7d? aw E2 7j! EHs A0175! ripa 75 &75

73; A2 une; 7; 4575 73; TH 75’" ionisât in
ripa d Al 7:5’ TH, ml in: 75; p.57 Al brai? si

AB, 73; I5 TH Émail. Il TA’ in il): Il A!
7; TA. E7 "in? d’un, un) 7d 555;.

:49

tro ad ipsas perpendiculares ductæ æquales
sont 5 ergo A3 , TA æqualiter distant a centro.

Sed demum æqualiter A], TA (listent a
centro, hoc est, æqualis rit Ez ipsi En; dico
requalem esse et A)! ipsi rA.

Etcnirn iisdem constructis, similiter Nique
ostendemus dupltun esse quidem A]! ipsius Az ,

et TA ipsius PH ; et quoniam æqualis est A8 ipsi

TE , æquale est ipsum ex An ipsi ex TE; sed
ipsi quidem ex A! æqualis sunt ipso ex Ez ,
2A , ipsi vero ex TE ipso en EH, Br; ipsa
igitur ex E2, ZA æqualis sunt ipsis ex EH, Br ,

quorum ipsum ex E2 ipsi ex En est çqnnle ,
æqualis enim sz ipsi EH 5 reliquum igitur ex
Az reliquo ex TH est æquale; æqualis igitur
A! ipsi PH, et est ipsius quidem Az dupla AB,
ipsius vero PH dupla TA. Æqualis igitur A! ipsi

FA. In circulo igitur, etc.

pendiculuires menées du centre sur ces droites sont égalcs((léf. 4. 5 ) ; donc les
droites A8 , ra sont également éloignées du centre.

Mais que les droites AB , ra soient également éloignées du centre, c’est-a-

dire, que 2E soit égal à EH; je dis que A3 est égal à r4. ,
Les mêmes constructions étant faites , nous démontrerons semblablement que

A8 est double de Al , et TA double de TH. Et puisque AE est égala rE , le quarré
de AE est égal au quarré de TE. Mais les quarrés des droites Ez , ZA sont égaux
au quarré de AE ( 47. I), et les quarrés des droites EH , HT égaux au quarré de
TE; donc les quarrés des droites E2 , 2A sont égaux aux quarrés des droites EH,
HI; mais le quarré de E2 est égal au quarré de EH, car Ez est égal à EH; donc
le quarré restant de A2 est égal au quarré restant de TH ; donc A1 est égal à rH;

mais au est double de la droite A2 , et ra double de m; donc A! est égal a
ra. Donc etc.
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nprorAzn: :6.

Ev 10’090 pinyin-n ,un’v ifs-"V6 îxéporpoçr

æ t l s u l q a. I aau" du uÀÀuv, au n 074407 fou nuque-ru;
aimiflpov’peirm irri.

En» 161M; 5 ARIA, Juipwpoç «Pi cuirai;

in» si AA, œirrpov N 73 E, ne) 67109 pi! 703
’ E xiv’rpou :6791; Bi”; aimi’rlpav in Ii-ZH’ m’y»

En pain» pis! irriv à AA,;m’Çœy «Pi ai Br 11?; 2H.

PROPOSITIO KV.

In circulo maxima quidem est diameter;
aliarum vcro, semper propinquior centra re-
motiore major est.

Sil circulus ABI’A, diameter autem ipsius

sit AA, centrum.vero E, et propinquior quidem

ipsi E centrot sil Br, remotior vero 18; dico
maximam esse AA, majorem veto Br ipsi il!»

MAI!

4. i. a!

E9

NAF
Hacha-av 712,.» in!) 705 E3 uiwrpou in) ni; Bi",

ZH dans: ai E9, EK. Rai 27H; 67:07 pair 703
zizi-quo irriv si Br, airai-ripai! (Fi ni 2H, ALOIIÇQV

ripa li EK 7,7; E6. Ku’cfiÛw 737 E6 in: si EA, nui

chai 105 A 737 EK 7:93; àPÜàç nipCGeÎà-a si AM Ju’xeœ

I irri ’rà N, uni ËWth’xôwmv ai EM, EN, E2, EH.

i.
x

Ducantur enim ab E centra ad Br , in pers
pendiculares 29, en. Et quoniam propinquior
quidem cenlro est Br, remotior veto 28, ma-

jor igitur EK ipsâ 29. Pouatur ipsi ne arqua.
lis EA, et per A ipsi en ad rectos dada A!
producatur ad N , et jungnulur 3M , EN , Il , EH.

PROPOSITION XV.

p z Dans un cercle le diamètreest la plus grande de toutes les droites, et parmi
4lesvautres, celle qui est plus près du centre est plus grande que celle qui en

est plus éloignée.

Soit le cercle ABrA ;.qne AA en soit le diamètre, et E le centre; et que Br soit
plus près du centre que 2H; je dis que la droite AA est la plustgrande, et
que Br est plus grand que 2H.

Menons du centre E les droites Be, EK perpendiculaires aux droites Br, 1H. Et
puisque Br est plus près du centre que 2H , la droite EK est plus grande que
E6 (déf. 5. Faisons la droite EA égale à E6, par le point A menons la droite
AM perpendiculaire à Ex, prolongeons-la vers N, et joignons EM, EN, E2, EH.
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Kui inti in irriv si E6 1j? EA,, in terri suai
si Br 75 MN. Haïku, èmi in terrir si ,uiv AE 7j?

EM, a. dl EA 7j; EN, si ripez EA mais ME, EN
in lavis. AÀX ai ME, EN 75; MN ladrerie
sir: , ml si AA cipal 75s"; MN ,uu’Caw Émis. In il

si MN 7j? Br, si AA aipa 13; Br mica"! ils-ri. Rai

irai chio ai ME, EN Éva-i 127; Z’E, EH in:

3 N N I e ! E I N C Eun, a: 7mm: ss 07m MEN, 7mm; ’rssç une
ZEH ,uu’Çaw’J-s Bain; alpes si MN Bains»; 75; 2H

paîtra»: irrita AÀÂai si MN 7,5 Br l’âme» in,

sui si Br 15; 2H peignas irrita Main" Miro aipat
si AA Jnéps’rpoç, [421’le a"; si Br TiçiZH. Es su;-

w N l ’t":0go upas, aussi: sans.

moraux :ç’.

H 7j? (rupines sur? 166w "p5; épelai; in:
Japet; aboya," isatis 1307711 705 sulfiter gai si;
767 puzzle 767:0! 1s? ç ’rs tôBu’aç nui 117; stupres-

pu’u iripa. mon: 05 wapspma’tÎ-rat" sati si pois

705 sipueozN’ou 7min simien; 7min; afflue) cô-

euypz’pqttou laiton Émis" si (il Muni lités-7m.

Et quoniam æqualis est E0 ipsi EA, æqualis I
est et BP ipsi MN.’ Rursus, quoniam æqualis.

est quidem AE ipsi EM , et EA ipsi EN -, ergo
EA ipsis ME, EN æqualis est. Sed ME, EN
ipsâ MN majores sunt, et AA ipsà Mn major
est. Æqualis autem MN ipsi Br, ergo AA ipsâ
BP major est. Et quoniam duæ ME, EN duabus

2E, EH æqualcs sunt, et angulus MEN angulo
ZEH major; basis igitur MM basi 2H major est.
Sed MM ipsiBF ostensa est æqualis, et Br ipsà 2H

major est. Maxima quidem igitur AA diameter ,
major vcro Br ipsâ vZH. In circulo igitur, etc.

PROPOSITIO XVI.

Recta diamvetro circuli ad rectos ab extremi-

tate ducta extra cadet circulum; et in locum
inter et reclam et circumferentiam altera recta
non cadet; et quidem semicircnli angulus quo-
vis angulo acuto rectilineo major est ; reliquus
vcro miner.

Puisque E8 est égal à EA, la droite Br est égale à MN (r4. 5). De plus,
puisque AE est égal à EM, et EA égal a EN, la droite AA est égale aux droites
ME, EN. Mais les droites ME , EN sont plus grandes que MN ; donc AA est plus
grand que MN.vMais MN est égal à Br; donc AA est plus grand que Br. Et
puisque les deux droites ME, EN sont égales aux deux droites 2E, EH, et que
l’angle MEN est plus grand que l’angle ZEH, la base MN est plus grande que
la. base 1H (afin I). Mais On a démontré que MN est égal à BÎ;.d0HC Br est
plus grand que 2H. D’oncle diamètre AA est la plus grande de toutes les droites, i

et Br estlplus grand que ZH. Donc, etc.

PROPOSITION XVI.
Une perpendiculaire au diamètre d’un cercle etmenée de l’une de ses extrémités,

tombe hors de ce cercle ; dans l’espace compris entre Cetteï perpendiculaire et
la circonférence, on ne peut pas mener une autre droite; et l’angle du demi-
cercle est plus grand , et l’angle restant est plus petit qu’aucun angle rectiligne aigu.
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En» dans; ABr mpi n’y-rpn 73 A and

huila-spas rais AB° M70 sa: d calmi TOI? A tu? A8

«p3; ôpôai; (in: dzpa; aboyés» 5:75; matira
705 zénana.

Msi yèp, ring si (hNŒTàI’, manif!» ivraie, si;

si Ar. un) iwtçdxeœi ar.

Sit circulus A3? circa centrum Are! diurne-
trum A3; dico îpsam ab And A! ad rectos ab
extremitate ductam extra cadere circulum.

Non enim, sed si ’possibile, cadat intns , tu

I At, et jungatur AP.

15ml in irriv É AA 7;? At, a) 7min si 61:6

AAF 7min ri 67m AFA in 507.33. Opôsi A si
- ana au, ôp9si d’un sa" 673 sur flandrin)

(hi rot? ATA ai «Na yttria: 1M tirai AAT, AI’A

havis induit in: n’ait, Ëmp ils-ris Mut-ros.
Où): si rima raz? A rumina, un? 2A wpà; àpdalç

n’yops’vss lui; «salira: 1’05 minou. Quais; N

ætiëqtiv, 31-: 055 ia-i 717; vupwspu’ac’ 4x73;

ripa martins, si: si AE. l
Ain 85 31’: si; mir [.en-raft) 74’707, 15; 7s

AE :6844; sati 71?; fait vrsptpsptizç, i-rs’pa sti-
Osîàt on TIC-Pillfiîiflî’rdl.

Quoniam æqualis est AA ipsi 41’, et angulus

AAI’ angulo M’A æqualis est. Rectus autem

AAP, reclus igituriet APA; triangnli utique
APA duo anguli AAP, APA duobus mais æ-
quales sunt, quad est impossibile. Non igitur
ab A puncto , ipsi 3A ad rectos docte intn oo-
det circulum. Similiter ntiqne ostendemus , ne-
que in circumfeœntiam; extra igitur cadet, et

AI.
Dicd etiam in locum inter A! rectam et NA

circumferentiam alterum rectum non cadote.

Soit le cercle ABr ayant pour centre le point A, et pour diamètre la droite A8; je
dis que la perpendiculaire menée du point A in la droite AB, tombe hors du cercle.

car que cela ne soit point, mais s’il est possible, qu’elle tom.be en-dedam
Comme rA, et jorgnons ar.

Puisque AA est égal a ar, l’angle AAr est égal a l’angle Ara (5. s); mais
l’angle AAr est droit; donc l’angle au est droit aussi; donc les angles au,
ara du triangle ara sont égaux a deux angles droits, ce qui est impossible
(I7. r); donc la perpendiculaire menée du point A au diamètre A]! , ne
tombe point dans le cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne
tombe point dans la circonférence; donc elle tombe en-debors comme A5.

Je dis encore qu’aucune droite ne peut tomber dans l’eSpace qui est entre
la droite AE et la circonférence reA.
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Ei flip shimmy, rapemrrrirw si; si ZA, sui
fixe... livré sur? A apaisa in) var ZA mille-ra;
si AH.

Karl inti 5p9si in" si 67:3 AHA, iÀd’TTùw Aï

ôpûsî; si tiaré AAH’ nurses 1p: si AA vil; AH.

In «il si AA’137 AG’ [nitras tripot si A6 737; AH,

t a I in. I Il I t o Ias dans» Tu; ,uuÇovoç, camp en" «durciras.

Crise flip: si; Tés peu-agît 757w, 75; 7s nieriez;
sati 1’07; wthÇtpu’etç, i’rt’pa adagios. wapmmnî’s-m.

Ai?!» in sati si (Liv 70:7 siplxuxh’ou 7min,

si vrspuxoptivss titré n «si; BA séduits; senti ni;

TOA wtpwepsitzç, airains; 7min; ifeiatçô tridu-

I s a 1 r t t Iflanqua perças? mur ss à Murs: , ss7 mpuxo-
pins n’a-ré 7s Tif; reA mpæsptia; sati 117; AE

«Nui; , émia-n; panic; égaie; sôeuypaippau

flair-rus ion-ira

l l D I I I ’ lE: pep en: 14; 7mm. tu9uypat,u,u.a;, [1.2!sz
[air rif; repnxoptivss; livré 7s Ts’i; BA stiBsiatç sati

73; TGA mpætpu’aç, haïr-ros (il Tri; mpstxopi-

7st; tiaré vs 7,7; fait mpsetpu’œ; uni 75; AE sti-

du’zç, si; 1875427451) dans ni; TE TGA mpItPt-

I E A! Ï I î N 8 la:pua; au 72s; AE suettes; guetta waptprrsa-u’rau,

Si enim possibilc, cadat’ut ZA, et ducatur
a puncto A ad 2A perpendicularis AH.

Et quoniam reclus est ABA , miner autem
Ixccto ipse AAH; major igiturAA ipsâ AH. Æqualis

aulem AA ipsi A0; major igitur A0 ipsâ AH ,
minor majore , qnod est impossibile. Non igi-
tur in locum inter rectam et circumfcrentiam

allera recta cadet. hDico et quidem seInicirculi angulum, com-
jsrclzcnsum et a 3A reclâ et PGA cit-curure-
rcutit’t , quovis angulo acuto rectilinco majorem

esse,- reliquum vero comprehensnm et a FOA
circumfcrentiâ et AE recul , quovis angulo acuto

reclilineo minorem esse.

Si enim est aliquis angulus rectilineus, major
quidem comprehenso et a BA rectal et FGA cir-

cumferentià , miner vcro ccmprehcnso et a
FOA cireumfercntiâ et AE rectzl , in locum inter

et PGA circumfcrentiam et AE rectum recta
cadet, qua: facict angulum a redis comprehen-

in; 170: Ire: 5429;qu [div 15; mplsxoyt’rn; titré-n 5mn, majorem quidem comprehenso etaBA recta

Car si cela est possible, qu’elle tombe comme 2A , et du point a menons

AH perpendiculaire à 2A. * ’ ’
Puisque l’angle ABA est droit, et que l’angle un est plus petit qu’un droit,

la droite sa est plus grande que au. Mais sa est égal a se; donc se est plus
grand que AH, le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donc
une droite ne peut pas tomber dans l’espace qui est entre la droite AE et la
circonférence.

Je dis enfin, que.l’angle du demi-cercle compris par la droite BA et la
circonférence reA est plus grand que tout angle rectiligne aigu, et que l’angle
restant compris par la circonférence rOA et la droite AE est plus petit que tout

angle rectiligne aigu. . ICar s’il y a un angle rectiligne plus grand que l’angle compris par la droite
13A et par la circonférence res , et un angle plus petit que l’angle compris par
la circonférence reA et la droite AE, dans l’espace compris entre la circonfé-

20
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117g BA eûûsiczç nazi 75; TGA mpwcpoia; Jwà e6-

Oeïaw repltxopivnv, inhalera in Tif; repuxapi-
va; ami n 7:7; TGA «aluminiez; 1:11:97; AIE cô-

Ûu’aç. Où arapmwimu Je” du 49a rîç m’aima-

piton; 7min livré n 15’; BA "Nui; a) 797; ra».

mpwepeiaç :6711 [LUIZGV 55:74 67:3 côôuôy mim-

xopt’m , midi Fit! iAaÉ’r’rœv 117; mimxopivnç

277:6 n 15?; TGA neptçepiiæç zizi 73; A15 tôôu’aç.

070p un 3375149.

HOPIIMA.

u I t fi Q a. I fiIoE13» TOUTOU çanpav, on" 7p drapant,» NU

I l , 8l , I Ü ’ I l IIUKÂOU 717w; op a; un: dupez; 470’407» gomme-ra:

tu I a N N7’00 IUKÀOU° un on «Mm: minou une, 39 pive!

a I n t r . x c ’ tmeurtrira: tuyau. E7": durci: tu: n laura
I îduo narré; praÉAÀoweL inti; cuirai? vri7rToua-az

iâeixenl ’.

et roA circumfcrentiâ, minorem veto com-
prelienso et a PGA circumferentiâ et A5 rectâ.

Non. cadit autem ; non igitur comprelienso an-
gulo et a 8A rectâ et POA circumfercnliâ erit

major acutus a rectis comprclicnsus , neque
quidem minor comprehcnso et a FOA circum-
fcrentià et AIE recul. Quod oportebat ostendere.

COROLLARIUM.

Ex 110c ntiquc nianifestum est rectam dime-i

tro circuli ad rectos ab cxtremitate ductam con-
tingere circulum; et rectarn circulum in unico
contingcre puncto. Quoniam et recta in duobus
ipsi occurens intra ipsum cadere ostensa est.

rence reA et la droitè AE, il y aura une droite qui fera un angle plus grand
que l’angle compris par la droite BA et la’circonférence reA, et un angle
plus petit que l’angle compris par la circonférence mA et la droite A15. Mais
il n’y en a point; donc il n’y a point d’angle aigu , compris par des droites , plus

grand que l’angle compris par la droite BA et la circonférence mA, ni d’angle
plus petit que l’angle compris par la circonférence reA et la droite AIE. Ce
qu’il fallait démoulrer.

COROLLÂIRE

De la il est évident que la droite perpendiculaire au diamètre, et menée
d’une de sesextrémités, touche la circonférence, et que cette droite ne la
touche qu’en un seul point. Puisqu’il a été démontré que la droite qui rencontre

un cercle en deux points entre dans ce cercle (a. 5).



                                                                     

LE TROISIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 155

npoTAztz :Ç’.

Arrà 705 draina; amidon 706 309570; zdxÀou
Ëçœvr’ropiym «menu nappât! àyuyeïv.

. Erre: 13 [du Joôiv rime?" 76 A , 5 fi «908d;
1611M; 5 BrA’ à? in «inti 708 A amadou 4’05

BTA minou ipan’ropivnr tdûeîaw nappait! i74-

7m.

EiÀiitpUœ 7è!) fil 1;"pr 763 minima 73 E,

a) infligeai il AE, au) zinnia ,uÈV au; E
hanâpa’n (Pi 1:15 EA mina; 7279496!» 5 AZH,

lai aima 70.0 A tri EA 7,23; 5988:; 594660 1; Al,
le imëædpceaa’an ai E2, AB’ Aéyœ 3-" abri rai?

A amadou 753 BrA minou hem-rapin 5!!le
il AB.

15ml 7&9 75 E uiv’rpov in) 18v BI’A, AZH

minai, in nife: irrir il pair EA 7,7152, si dl

PRO’POSITIO XVII.

A dato puncto rectam lineam ducere, quæ
circulum datum contingat.

Sil datum quidem punctum A, dams vero
circulus BPA; oportet igitur ab A puncto rec-
tam lineam ducere, quæ M’A circulum con-
tingat.

Sumatur enim centrum circuli E, et juuga-
itur AE, et centre quidem E, intervallo vcro
RA circulus describatur AZH, et a A ipsi EA
ad rectos ducatur A2, et jungantnr Ez, An;
dico quod ab A puncto ipsum BPA circulum con-

tingens ducta est ipsa A8.

Quoniam enim E centrum est BPA , AZH cir-
culorum , æqualis igitur est quidem EA ipsi E2 ,

PROPOSlTION XVII.

Dlun point donné, mener une ligne droite qui touche un cercle donné.
Soit A le point donné , etBrA le cercle donné; il faut mener du point A une

ligne droite qui touche le cercle En.
Prenons le centre E de ce cercle, joignons AE, du centre E et de l’intervalle

EA , décrivons le cercle AZH (dém. 5); par le point A menons Al perpendiculaire à

AE, et joignons E2, AH; je dis que la droite AB, menée du point A, touche
le cercle BI’A.

Car puisque le point E est le centre des cercles BrA, AZH, la droite AIE est
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sa 1,7 1:13- Æu’o A) ai AE, en au) 717; 2E, EA

in: n’ai, nazi 7min munir ripiixouw, Tilt!”
qui; 19? la. fiaiwç iput ii A2 fléau tri? A8 7m

in? inti Té EAZ Tpi’ymav 165 EBA nantirai leur

inl, inti ai Mural 760144.! 717; Àomat’ïç 7a-

n’auc’ in tipi: il 67:5 EAZ tri? 67:2» EBA3. 0961i

Il il tira EAZ, Épeii nife inti il 6775 EBA. Katl

4 sa a.irriv ii EB in 1’00 itt’wrpaut ii au 7p diamine

a: l t 1 et a a l v run zoulou TF0; op a: am nPaç 17mm

U ’ tu I C î IlÇdmleI Ton amidon. ii AB pat tÇdfl’TlTal
"a BTA’I mima.

Avrà 105 Épz.&8ivroç5 filiation 1’05 A Toi] Po-

urra; ittiitAou Toi? BTA ipamoyii’ii 969971 7,:sz-

pii zzz-nu il AB. Omp Un rouirai.

et 2A ipsi en; duæ nuque AE, En duabus
2E, 2A æqualcs Sunt, et angulum comniunem
comprehendunt ad E; basis igitur Az basi A!
æqualis unît EAZ triangulum EBA triangulo
æquale est, et reliqui anguli reliquis angnlis;
æqualis igitur BAI ipsi EBA. Reclus autem
RAZ, reclus igitur et 153A; et est En ex cen-

tro ; diamctro autem circuli ad rectos ab entre.
mitate ducta contingit circulum; A! igitur con:
tingit BFA circulum.

A. date igitur puncto A datum circulum BTA

contingens recta linea ducta est 43. Quod
oportebat facere.

égale à 152, et EA égal a E8; donc les deux droites AE, En sont égales aux
deux droites 1E, EA; mais ces droites comprénent un angle commun en E ;

.donc la base A2 est égale av la base AB, le triangle EAZ égal au triangle au ,
et les angles restants égaux aux angles restants (4. I); donc l’angle RAZ est
égal à l’angle EBA. Mais l’angle en est droit; donc l’angle EBA est droit aussi.

Mais la droite En est menée par le centre, et la perpendiculaire au diamètre du
cercle, et menée de l’une des extrémités du diamètre touche le cercle ( 16. 5);

donc la droite A8 touche le cercle au. i ’
Donc la ligne droiteuua , menée par le point donné A, touche le cercle

BIA’ Cevqu’il fallait faire. . I ’
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ripa-ranz ni.

,Bail! minou :ÇÆITTMTEII w; "Maïa, curé Jli

a. I a a t v t a N v wvau mnpou un Tl? «on 171750768, Tl; icône,

Î Î N I N , n l î sii uriê’tuxeurat unaire; and: un 7m IQ17ITo-

[airain I

l ,
Xénon gap Toi] ABr mania-Gai" Tl; "39971

p. l
il AH uni 73 r amputer, ml abrégea: 70 ite’y-rpov

705 ABr minou 73 Z, and abri 7°C Z i7!) 73 r

q I ’imzeéxôu il Il” Ài’yai on il 2T unifiera; tri-li

’ l lun 7M A15.

A

El 7&9 nil, élût» aivrà 1’03 z lai Titi A8

nier"; Il 1H.
En) 05v il 573 ZHI’ 7min ipôii irriv, 55:74

:9: inlv il 5973 ZTH’ rial Il fil? fait": gia-

I ’ l t l I I 1 Iun! in poilait 7129p: umrum, fulzœi dpc n
il 11’ qui; 2H. lait Il il 21’ tri? Il!” neiger zips

"33 ZB 76; 2H, il litai-nm vil; larron; , 37",:

PROPOSITIO XVIII.

SiÎcirculum contingat aliqua recta, a centro

autem ad contactum ducatur aliqua recta , con-
jungens perpendicularis erit ad contingentein.

Circulum enim ABr contingat aliqua recta
A! in P puncto, et sumatnr centrum ABr cir-
culi z, et a Z ad P conjungatur IF; dico 2P
perpendicularem esse ad A3.

B

PH!
Si enim non, ducatur a z ad A! perpendi-

cularis 2H.

Quoniam igitur 2H? angulus est rectus ,
acutus igitur est ZI’H 5 majorem autem angulum

majus lattis subtendit, major igitur 2P ipsâ 2H.
Equalis autem 21’ ipsi 23; major igitur et ZB

ipsA 28, miner majore, quod est impossibile.

PROPOSITION XVIII.

Si une droite touche un cercle, et si du centre on mène une droite au point
de contact, cette droite sera perpendiculaire à la tangente.

Que la droite An touche le cercle ABr au point r; prenons le centre z du
cercle ABr, et du point z au point r menons 11:; je dis que la droite zr est
perpendiculaire a AE.

Car si elle ne l’est pas, du point z menons 2H perpendiculaire a AH (in. I).
Puisque l’angle un est droit, l’angle er est aigu (r7. I); mais un plus

grand côté soutend un plus grand angle. (I9. I ); donc zr est plus grand que
En. Mais zr est égal à 11?; donc la droite 18 est plus grande que la droite 2H,
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iniv délira-roi. 015i: alfa il 2H uciôtro’ç irriit

ivrl Tllt’ A5. oncial; N J’iiëopw, la?" ode!” nival

w; WÀÜlV 737; Z!” il Zl" alfa gammé; inlv i7rl fil!

AIS. Ed? ripa xénon, nul Tel. ËEilç.

nporAzIz :62

Eaiv minou içévr’rii’ruu’ Tu; dans, dm) Il

vil; aïoli; tri? lçawrape’vii 7rpàç 5968;! tôôeïat

7Patluluil 159565, ivrl 75?; dxdeia’nç 3’771: 74’: itér-

Tpov 105 minuta.

Ku’xÀou 7d? "rail ABr 57";er Tu; dans il
AIE net-rai 75 r anneloit, ami abri: 705 1’ 7:5 AE

71’193; éfBaiç? i’i’29w il TA’ N’y» in ’twl fil; At

î N t I N lI0"?! TO KIVTPOV 700 KUKÂOUn

--*A

Mil 7èP, à»: avivera, lova 73 Z, nul im-
Cw’xew il Il.

Non igitur 2H perpendicularis est ad A2. Similiter

nuque ostendemus neque aliam quampiam
præter ipsam 2P; ergo ZI’ perpendicularis est

ad A2. Si igitur circulum, etc.

PROPOSITIO XIX.

Si circulum contingat aliqua recta, a con-v
tactu autem contingenti ad rectos recta linea
ducatur, in ductâ erit centrum circuli.

Circulum enim ABr contingat aliqua recta
A5 in r puncto, et a r ipsi Ai. ad rectos du-
catur FA ; dico in 41’ esse centrum circuli.

E LNon enim, sed si possibile, ait Z, et jun-
gatur rz.
a

la plus petite que la plus grande, ce qui est impossible; donc ZI-I n’est pas une
perpendiculaire à AE. Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point
d’autre, excepté zr; donc zr est perpendiculaire à AIE. Donc, etc.

PROPOSITION XIX.

Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on mène une
ligne droite perpendiculaire à la tangente, le centre du cercle sera dans la

droite qui aura été menée. l lÇ Car qu’une droite AE touche le cercle ABr au point r, et du point r menons
.rA perpendiculaire à ne; je dis que le centre du cercle est dans AI.

Car que cela ne soit point, mais s’il est possible, que le centre soit z, et

joignons r2. ’
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15ml oily3 minou 705 ABr lçai’n’rt’rai 71; Quoniam igitur circulum ABr contingit ali-

«16.74 il AE, aluni Il TOI; :1,"an l7rl vil? aloilv qua recta AE, a centro autem ad contactum
ivriëwit’rnu il H, il zr alpe: xéee’ra’ç in" l’ai ducta est 2P , ZI’ ergo perpendicularis est ad

Tilv A]? êpeil ripa irriv il.tl7rcl er. En: J3 un? AH; reclus igitur est ZI’E. Est autem et API!

il tl7rô AIE 5,3991; l’ai cipal. irriv il 6773 er ri? redus; æqualis igitur est ZFE ipsi AFE, minor
67:2) Ana, fi ËÀévrvrwy in? luffa", ’6th in), majori, quod est impossibile. Non igiturZ cen-
ÈJ’u’mTor. 06x sipo: 15 Z xt’y’rpov Ënl rot? ABr "mu est AN” CÏTCUÜ- Similiter Nique ostende-

xâonu. quam; à) hifopgy, En oôÆ’ JAN; mus, neque aliud aliqnod esse præterquarndn
n vivoir l7rl vil; AI. Erin «zip: itu’onu , le ni. i11551 An Si Isa!" Circulum) aco a
lEilç.

l’IPOTAZIE n’. PROPOSITIO XX.

x -.En! mimai, il 7rpo; un xiv-rpgu 7wviæ disant- In circulo, ad centrum angulus duplus est
4-1.". in) «fg; "Pa; qui fllpjçgfeiç’ 27m: vrùy ipsius ad circuml’crcnliam , quantlo caindcm

167;" 7nP,çg’Puay pie-w Ëxuciy ai 9m13", cireuriifereiitiaiii pro basi llabcnt anguli.

En!» ittlitÀoçtl ABr, Xdl 7rpôç ,uÈv tu; xiir- Sil. CÎYClllus ABr, et ad centrum quidem
vptp attirail 7min in!» il 67:5 BEY, flpàç dl au? CjUS angulus slt 315F, ad circurnfercntiani vcro
ngIçtPgîç, à 6m) BAr, âgé-mu" (Il 77’", 457M ipsi BAT, ltalicant autem eamdem circuinl’e-

vupupi’puav Baie-w Tilv Br" Ai)!» in haleta-l’air William pro basi 3P; dico duplum esse BEP

înly il 6,72: BEI- 7min "7; 137:3 BAT. angulum ipsius BAP.

Puisque la droite se touche le cercle ABr, et que zr a été mené du centre au
point de contact, la droite zr est perpendiculaire à A15 (18. 5); donc l’angle er
est droit. Mais l’angle AIE est droit aussi; donc l’angle er est égal à l’angle

AIE, le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc le point z n’est
pas le centre du cercle ABr. Nous démontrerons semblablement qu’aucun autre
point ne peut l’être, à moins qu’il ne soit dans AI. Donc, etc.

PROPOSITION XX.

Dans un cercle, l’angle au centre est double de l’angle à la circonférence,
quand ces angles ont pour base le même arc.

Soit le cercle ABr, que l’angle Ber soit au centre de ce cercle, que l’angle
BAI" soit à la circonférence, et que ces angles ayent pour base le même arc Br,-
je dis que l’angle BEr est double de l’angle BAr.
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l 157150746601 galop il AIE J’iilxôu lori Tel z.

15ml o3v l’on inlv i 13A 7j? En, l’ini’ ml 70-

riot il dora EAB rjl’ dard EBA’ 151p: 15ml EAB,

EBA 7min: Tilt; (ml EAB d’animal slow. In
«Il il 575 BEZ 117; clora EAB, EBA° nul il (on;

BEZ 5p; 73; (in?) EAB irrl durai. Anal roi cul-roi

N inti il a»; zer 76’; (in-à en in) Mm?-
ZM oipot il Ilml BIEF 5M; ri"; dal BAT inluJ’mAiî.

Jurieu enim A! producatur ad z. V
Quoniam igitur æqualis est HA ipsi Il, æ-

qualis et angulus EAB ipsi 33A; anguli igitur
2A3, en ipsius un dupli surit. Æqualis an-
tem BEZ ipsis EAB, 33A; et BEZ igitur ipsilu
EAB est duplus. Propter eadem utique et zut
ipsius 5A? est duplus 5 tutus igitur DE? tatin;
BAT est duplus.

z r lRondo-Gai Ni robin, irai la?!» hip: tireriez”
il tlorli BAT, ml imÇuXBtTo-ail A15 lnCeCÀii’oOu

lori rit H. Optoiaiç d’il J’ufoptw, Z11 harki inly

* t t l e- t l Q ! v ln wro HEP 7mm T"; u7ro PIAF, on il ami
HEB 337007 in: fil; 675 HAB’ Mimi o’t’pa il

13ml BEY àvrÀî in) 16’; tion) BAT. Et minon

pipa, nul 1d. lEoÎç.

Inclinetur autem rursus, et sit aller angulum
BAP, et jumela A15 producatur ad H. Similiter
utique ostendemus duplum esse HEP angulum
ipsius HAF, quorum HEB duplus est ipsius
BAR; reliqnus igitur BEI’ duplus est BAR. In

circulo igitur , etc.

Joignons la droite AE, et prolongeons-la vers z.
Puisque sa est égal à En, l’angle 5A8 est égal à l’angle 58A (5. I); donc les

angles EAB , en sont doubles de l’angle un. Mais l’angle au est égal aux angles
EAB, EBA (52. I); donc l’angle au est double de l’angle EAB. L’angle zsr
est double de l’angle zar par la même raison; donc l’angle entier BIEF est double
de l’angle entier Bar.

Que l’angle BAr change de position, et qu’il soit un autre angle BAT; ayant
joint la droite AE, prolongeons-la vers H. Nous démontrerons semblablement que
l’angle Ber est double de l’angle un; mais l’angle HEB est double de l’angle
me; donc l’angle restant Ber est double de l’angle restant Bar. Donc, etc.

à.
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nPorAzlz mi.

Ev m5119 a; b 143 1671; ægipan-Ê: yan’au

U U I i Iau: «manu; slow.
Erre» aïno; 5 ARIA, mal Ü 1’; du? l 11155447:

1?; BABA 7min: :6760!" a; ÔvralBAA , BEN Ai)»
in aï 67:3 BAA , BEA 7min l’a-au influa; rio-t’y.

Ebuîcpeu 7è? 70:7 un ulula!) 13 x4779»,
sa) in» 75 Z , dl 37.6694600419 aï DZ, ZA.

r
Kan) lm) Il p.37 ôvrà BZA 7min: flpà; en? m’y-

Tpç enly, 3; «N I375 BAA "pas 737 nymphe,
ml ’t’xoun 73v au???" mpæn’pmzr Béa-n, ’nlr

BTA’ à il»: 67:3 BZA 7min &"ÀCÜÔIÜ’ à") 15;

673 BAA. Mal. 7è. aimai chl- a; 57:5 82A tu) 7:7;
573 BEA la?) ûwÀzn’œr’ 7cm au: il 57:3 BAA 1’?

15ml BEA. Er dans Jim, un) 1è 553:,

’PBOPOSITIO XXI.

In circula in codem segmenta anguli æqua-
les inter se sunt.

Sit circulus ABrA, et in eodem segmenlo
BAEA angnli sint BAA , 32A,- dico MA , au

angulos æquales inter se esse. .
Sumatur enim ABPA circuli centrum, et si

Z , et jungantur 82, 2A.

A

Et quoniam quidem DIA angulus ad cen-
trum est , ipse vero BAA ad circumferentiam,
et habent eamdem eircumferentiam BFA pro
basi; erg oBZA angulns duplus est ipsius BAA.

Propter gadem utique 82A. et ipsius 31-24 est
duplus 5 æqualis igitur 3A4 ipsi BEA. In circulo

igitur , etc.

PROPOSITION XXI.

Dans un cercle, les angles placés dans le même segment sont égaux entr’eux.

Soit le cercle un; et que les angles un, .BEA soient dans le même segment
un: ; je dis que les angles au , au sont égaux entr’eux.

Car prenons le centre du cercle ABrA (x. 5), qu’il soit Z, et joignons Dz, la.
Puisque l’angle 32A est au centre, que l’angle BAA est à la circonfé-

rence, et que ces deux anglesvont pour base le même.arc BrA, l’angle BZA
est double de l’angle BAA (no. 5). L’angle BZA estdouble de l’angle Bran, par
la même raison; donc l’angle BAA est égal à l’angle BEA (not. 7). Donc, etc.

21.
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nPOT-Azlî 13’. PRQPOSITIO XXII.
T5! ir- ToT; minai; Ttrpawhtipuy ai «immu- In circulis quadrilaterarum oppositi anguli

«in 7min: finir 59947; in; tin”. duobus mais æquales Sunt.
Ea-ræ adula; 5 ABrA, "à ü 161w; Tri-Pi- Sil circulus ABFA, et in ipso quadrilaterum

71110907 inca 75 ABÎ’A’ N’y» in a; aimantin sit MITA; dico appasitos ipsius angulos duo-

at’rroô 7min: J’uôv 59847; in" n’a-in bus rectis æquales esse.

15136634001!ch ai AT, BA. Jungantur Ar, BA.

i aA nA rB

Baril ozv’ «and: 19476709 ai rptïçyuviai (No-i1 a Quoniam igitur omnis triangnli tres anguli

à P017; in; n’a-b , nô Apr Jpœ «l’aiguillon? a; fifi; duobus rectis æquales sunt, ipsius ABr trianguli

7m14; a; 671-3 tu, ABr, aux ne), 59017; l’a-g, tres anguli PAR, ABr, BPA duobus rectis æquales
clair. In s’unir ôvrà un a? tivrà BAT, iy 742F sunt. Æqualis autem quidem rABipsi BAr , etc-

75 1675 guipa-i n’a-l au; BAAr, in); 67:3 AIE 7,7 nim in eodem sunt segmenta BAAI’, et Ars ipsi

67:3 AAB, a 7è? 79; 167,; qflfimq,’ "’47 7;; AArB- AAB, etenim in eodem sunt segmenta AAPB.

humiliai 6m) AAr qui"; 67,3 BAr, At]; f" 34-71, Totus igitur AAP ipsis sur, APB æqualis est.
Kami wombat. à 6m) ABr- a; si" 67:3 ABr, Communîs addatur A"; ergo A". 5A1": A"

PROPOSITION XXII.

Les angles opposés des quadrilatères inscrits dans des cercles sont égaux à

deux droits. "Soit le cercle ABr’A, et que le quadrilatère un lui soit inscrit; je dis que les
angles opposés de ce quadrilatère sont-égaux à deux droits.

Joignons At, BA.
Puisque les trois angles de tout triangle sont.égaux à deux droits (5a. x),

les trois angles un, ABr, BTA du triangle ABr sont égaux à deux droits. Mais
l’angle un est égal à l’angle BAT (21. 5), car ils sont dans le même segment
un; et l’angle ATB est égal à l’angle un, car ils sont dans le même segment
MIE; donc l’angle entier Mr est égal aux angles BAI , un. Ajoutons l’angle
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BAT, ArB 70:7; 57:5 ABr, AAI’ in: citrin A»:

ai fur?» ABr, BAT, un au» 59647; in: eia-i’

. un) ni tiaré ABr, au cipa?’ Jim-b 51290:7; 70-11

tic-l’y. Quoi»; N Juive", au": nazi ai Ôwà BAA,

ATB yen-inti dandy épeaîç in: titi. Tâv il): ir

Toi"; xénon, ml 7d i512.

promu: uy’.

fi I I
liai ne nôs-î; «36:14; N0 7141,44": nous"

C I N Il a l l I t t s tspam un arma ou cancaneriez: un au eau-m
pipit.

N N I NEl qui? îuyaîàv, in) T"; and"; «Jeux; ne

lAB N0 usinant dans! 3.11.0101 mal un: rur-
srrai-ru in) ’rà attirai pif» ni. ArB, AAB, est)

daignent Il APA, est) ima’anIa-ay ai TB, A3.

163
ipsis sur, AAP æquales sunt. Sed au, BAI" ,
au: duobus rectis æquales surit; et ABr, AAI’

igitur duobus rectis æquales sunt. Similiter uti-
que astendemus , et BAA, Ars angulos duobus
rectis esse. In circulis igitur, etc.

PROPOSITIO XXIII.
Super eâdem recta duo segmenta circulorum

similia et inæqualia non constituentur ex eâdem
parte.

Si enim poSSibile , ad eamdem rectam A!
duo segmenta circulorum similia et inæqualia

conStituantur ex eâdem parte A13, un, et
ducatur AFA , et jungantur r3, A3.

A

15ml 057 3,40161 in: 15 AIE 1745p: tu; AAB

, a t I l s x tT’AMMTI, qui: à Tfl-M’Ldfz auna! en: 71 J’i-

Quoniam igitur simile est API segmentant
ipsi AAB segmenta , similis. autem segmenta

commun ABr ;’ les angles ABr, BAI , au: seront égaux aux angles ABr, Mr. Mais les

angles ABr, BAI’, un sont égaux a deux droits; donc les angles ABr, au sont
égaux à deux angles droits. Nous démontrerOns semblablement que les angles

au, ara sont aussi égaux à deux droits. Donc, etc; ’

PROPOSITION xxm.

°Sur une même droite, on ne peut pas décrire du même côté deux segments

de cercles semblables et inégaux. .
Car si cela est possible , décrivons du même côté , sur la même-droite au

les deux segments de cercles Ara , AAB semblables et inégaux; menons au,

et joignons r3, A8. ’Puisque le segment ArB est semblable au segment AAB , et que les segments
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bxépem 7min; leur in «ripa in)! si dm A13

I N I t f î i A. 3 b v7mm 7p une AAB, n un; a” smog, W"?

a î A. 3inly flâneroit. 062c il): in) 75; aux»; mâtins,

au) 7è i535.

119079.21: né”.

Tel ivrl in" séûuô’v épata Tptipd’rd miels»

in: «infini; finir.
linos-av 7&9 ivrl l’un 0661157 727; AB, ra

ânons unipare: mixai-r 7d A153, HA. Ai)»

à

1’

r

371 in! in) 70 AEB 174:in 15 un nui-
na’n. - i

x; .

circulorum sunt qute capiunt angulos æquales;
æqualis igitur est API! angulus ipsi AAB, eue.
rior interiari, quad est impossibile. Non igitnt
super eâdem recta; etc.

PROPOSITIO XXIV.

Super æqualibus rectis similia segmenta cir-

culorum æqualia inter se suut. A
I Sint enim super æqualibus rectis AB, FA
similia segmenta circulorum ipse ses, FZA;

A

dico æquale esse A!!! segmentum ipsi FIA seg-

mento.

de cercles semblables sont ceux qui recoivent des angles égaux (déf. n. 5 ),
l’angle un est égal a l’angle un , l’angle intérieur a l’angle extérieur ; ce qui

est impassible ( 16. I ). Donc , etc.

PROPOSITION xx1v.
O

Sur des droites égales , les segments de cercles semblables sont égaux
entr’eux.

Que sur les droites égales AB, ra soient décrits les segments de cercles
semblables un , tu; je dis que le segment A158 est égal au segment un.
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EpappoÇopu’vou 7è.) 70:7 AEB ægipan; Ê7ri

qui FIA, xai’ 710440300 1055in A n’aie!) ivri

73 r, si; fi A8 séduits; in) suiv rA, happé-
cu gai 73 B nptîov ivri 73 A caissier, été. 15

701w (in: 151A13 tri TA. 75; (N AB in) Tir TA
épappoaaia’nç’, huppées: aux) qui AEB 1707,41. iwi

73 TZA. Ei gai? si A3 etiôtîat 57!) Tli! TA iodla-

po’trn, 75 «Pi A158 7,417,144 in) 73 TZA [Mi i919-

;uirti, titrai inti; ad70t7 WQÊCÎ’FÆI, Ï: intis, si

wapmaiëu du; 75 FGHA, gai aulne; minot
74mn and anion: amuïe. si N0, ni F, H,
A3, 37"? émir 45335717". Otite ripa. ioappsëopi-
in; 73; A8 eéôtt’aç in) suiv FA «in baguées:

aux) Toi AEB 1,457,144: i7ri 73 FIN happées: 1px,

a) l’unaôrë insu. Tri il»: in) 751 in" sti-
Osuîv, est) ni i552.

IIPOTAEI): xi.

minou TFÛJGTOÇ «foehns, «paranoïde:

73v du» 057i.) in: naine.

165

Congruente enim AEB segmenta ipsi FZA ,

et pasito quidem A puncto super F, rectà
vero A3 super FA, congruet et B punclum ipsi
A puncto, propterea quad æqualis est A! ipsi
FA; ipsâ autem An ipsi FA congruente, con-
gruet et A23 segmentum ip’si FIA. Si enim

A3 recta ipsi FA congruat, segmentum autem
423 ipsi FIA non congruat, vel intra ipsum
cadet , vel extra , vel situm mutabit ut FORA , et

circulus circulum secabit in pluribus punctis
quam duobus, in puuctis P, Il, A, quad est
impossibile. Non igitur congruente A! recta
ipsi FA non congruet et A23 segmentum ipsi
FzA. Congruet igitur, et æqualis ipsi erit. Ergo
super æqualibus, etc.

PROPOSITIO XXV.

Cîrculigscgmeuta data, describere circulum

cujus est segmentum.

Car le segment ses étant appliqué sur le segment rus , le point A étant posé

sur le point r , et la droite sa sur la droite ra , le point B tombera sur le point
A , parce que la droite A8 est égale à la droite FA ; mais la droite An coïncidant
avec la droite FA , le segment AEB coïncidera avec le segment rZA. Car si la droite
AB coïncidant avec la droite rA , le segment AEB ne coïncidait pas avec le segment

TZA, ou il tomberait en dedans, ou en dehors, ou bien prenant une position
comme rat-1A , un cercle couperait un cercle en plus de deux points , aux points r ,
n , A , ce qui est impossible ( Io. 5). Donc la droite AB coïncidant avec la droite
TA , le segment ABA ne peut pas ne pas coïncider avec le segment IZA ; donc il
coïncinde avec lui , et lui est par conséquent égal. Donc , etc.

PROPOSITION xxv.

Un segment de cercle étant damé , décrire le cercle dont il est le seg-

ment. ’ I
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Erre: 73 906i? 1745,44 minou, 73 ABF’ En" Sit datum circuli segmentum ABr; aporie:

A): "Pommwéçm Tày nanan 957d? in; 73 igitur describere circulum, cujus est ABF seg-

ABI’ Tpiïpat. mentum.
Tt’rptia-Ou 7&9 si AI fixa and Té A, lai Secetur enim AF bifariam in A, et ducntur

5x99 gémi 705 A million Tél Aï "Pal 5P6àç à il A Puncw iPSi Ar ad POND! A3, Et junga-
AB, x4):7n?;eâx9u si AB’ il dvrti ABA 7min tur A3. Ergo ABA angulus ipso BAA vel ma-

il a. t x t! l ’ ) * ” ’1’ . . .1,349 n; un BAA "101,14.qu un", u un, a jar est, vcl æqualis, val miner.
latin-m.

Eam vrpénpor page", un) runa’Tai’rœ vrPEç’rî Sit primum major, et constituatur ad 3A

BA tdôu’çt, mi 753 795; sui-ri n’ait.» 143 A, 7g? rectam, et ad punctum in eâ A, ipsi ABA an-

Û’n’à ABA varie in il 6m) BAIE, uni d’uipcdw si gulo æqualis ipse 3A2, et producatur A! ad E,

AB i7ri 75 ES, gai i’mëttikdu si ET. lirai sa? etjungatur EF. Et quoniamigituræqualis est A)!
in Écris Il 67:3 ARE 7min. si J’ai BAIE , in angulus ipsi BAIE, æqualis utique est et DE recta
alpe: 307i mai Il BE filetiez tilôu’çt4 737 EA. Kati i7ni recta: EA. Et quoniam æqualis est AA ipsi AF,

in irriv Il AA tu? AT, nanti J’i Il AE , N0 hi «si communis autem AE, duæ utique AA, A]; dua-

AA, AE (havi 717; FA , AH in: tiriv , ira-ripa bus FA, M’- æquales sunt, utraque utrique, et
humilias, suri 7min î 673 AAE pari; tu? Jeté angulus AAE augulo FA! est æqualis; recuis
FAE lavis ions, 59H 7è? insu-ripa: fiaieuô J94 enim uterque; basis igitur A! basi F3 est æqua-

Soit ABr le segment de cercle donné; il faut décrire le cercle dom ABr est

le segment. ’Coupons la droite AF en deux parties égales au point A ( Io. I), du point A
menons AB perpendiculaire à Ar, et joignons AB (tr. t),- l’angle ABA sera ou
plus grand que l’angle BAA , ou il lui sera égal, ou il sera plus petit.

Qu’il soit d’abord plus grand ; sur la droite donnée 8A , et au point A de cette
droite faisons l’angle BAE égal à l’angle ABA ( 25. I); prolongeons AB vers E , et
joignons En Puisque l’angle ABE est égal à l’angle BAIE , la droite BIS est égale à

la droite sa (6. I). Et puisque AA est égalàAr, et que la droite AE est commune,
les deux droites AA, AE sont égales aux deux droites rA , AE , chacune à cha-
cune ; mais l’angle AAE est égal à l’angle me , car ils sont droits l’un et l’autre
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Il A5 flaira, a"? TE émir 7037. mi Ii AIS 7-1,?
en Mixes l’or sati si RE Élu. 7:5 rE inir la?

a; qui"; in. «si AE, EB , ET in: diminue clair
il aipat zirrpqs 758 E, hdnllfld’rl Il ivi 75v
AE, EB, Br, du»; flamme lifts sati J’Ia’t

75v Aoivrôv "Faim , Inti iman 740011479791»-
pténç mimai). KtiItÀou ailier. cystine-roc 09086ng

Irpamyatyiypzmau 53:6on;. Kati d’un» si; 75

ABr Tpïpd humés in" signalisa, J’ai là ,

Té E :iv’rpoy :173; 157000 tranchets.

Option; nazi ici! Il 67:3 ABA 7min in il" tu?

6175 BAA, 7?; AA in; parapha; inti" 75v
BA., AF, ai qui"; sipo: ati AA, AB, AF in:
insinue iront" , sati dru: ’rti A rit-7907 703
aponratmvrlupupiyou xu’xÀou , Itati J’IIÀatJ’Ii iman

Té ABr Ilptitéttînov.

Bais Il i 675 ABA haïr-rat 75’; (J713 BAA ,

Itati rua-ruminez «fait si? BA «Main, xati Tél fil;

défi tupaïas 11,3 N” , 11.7 vivrai ABA 7min l’air,

5775; 705 ABr ruinure; maints qui Itiwrpov
inti 15’; A3 si; tri fila, ni inca hmm 73 ABr
7.143,54: m1237 ipquxÀiou.

lis. Sed A! ipsi ES astensa est æqualis; et DE
igitur ipsi F11. est æqualis j tres igitur AE, En ,

Br æquales inter se surit; ergo centra E ,
intervalle autem nua ipsarum AE, en , Br
circulus descriptus i transibit et per reliqua
puncta , et erit descriptus circulus. Circuli
igitur segmenta data, descriptus est circulus.
Et manifestum est ABr segmentum minus esse
semicirculo, propterea quad E centrum extra
ipsum cadit.

Similiter et si angulus 43A æqualis sit ipsi
BAA, ipsâ AA æquali factà alterutri ipsarum
3A, AF, trcs igitur AA, AB, AF æquales inter se

erunt, et eritautem A centrum completi circuli,
et erit utiquc ABF semicirculus.

Si autem ABA minor sit ipso BAA, et si
canstituamus ad 1M rectam , et ad punctum in
eâ A , ipsi ABA angulum æqualem , intra ABF

. segmentum cadet centrum in AB, ut E, et erit
utique ABr segmentum majus semicirculo.

donc la base ne est égale a la base r13 (4. I). Mais AEa été démontré égal a

sa ,- donc sa est égal a ra ; donc les trois droites sa , en ,I Er sont égales entre
elles; donc le cercle décrit du centre E et d’un intervalle égal a une des
droites A]; , EB, Br , passera par les autres points, et le cercle sera décrit. Donc
un Segment de cercle ayant été donné , on a décrit le cercle dont il est le
segment (g. 5). Il est évident que le segment ABr est plus petit qu’un demi-

cercle; car le centre la tombe hors du segment. t
Semblablement , si l’angle ABA est égal a l’angle BAA , la droite AA étant égale

à chacune des droites sa , Ar, les trois droites AA ,AB , ar seront égales entre
elles ,- danc le point A sera le centre du cercle entier (g. 5), et le segment
ABr sera évidemment un demi-cercle. .

Mais si l’angle ABA est plus petit que l’angle BAA , et si sur la droite EA, et au
point A de cette droite , nous faisons l’angle BAE égal à l’angle ABA , le centre

tombera en dedans du segment ABr dans la droite AB, comme en E, et le
segment sera évidemment plus grand qu’un. demi-cercle.
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minou Épat guipa-ra; daOs’r’ra; , upas-arané-

":1711: 5 161M; , 0576p in: 737145141’4. Omp

lût anisai.

nPorA212 rç’.

Er 707; l’au; miaou, a; l’a-11 7min inti in»

waptçrpuôr Brûlure-n, iat’r’rs api; 107; xiwparç

iair’n api; T17; WQPIOIPUIÆIÇ de: BtCnuu’Ïau.

Erreur 7a’tp’ in: mina: ai sur, AEZ nazi

s r N I t. «a ICV 101’015, TF0; fait? TOI; ïlVTPOIÇ l’au: ywrias’

K

l’a-mur, 1l 67m BHF, E62, ïPàç Il 717;

mpwrptiau; ai 673 BAF, EAZ° Aigu 3-" in
irrir Il BKI’ mplçipuat tri EAZ mpætpiiç.

Erreëîtixôasnr 7&9 «si Br, EZ.

Circuli igitur segmenta data, descriptus est
circulus cujus est segmentum. Quod apertebat
facere.

PROPOSITIO XXVIa

In œqualibus circulis, æqualesanguli æqua-

libus circuml’erentiis insistunt, sive ad centra,
sive’ad circumferentias sint insistentes.

Sint enim æquales circuli ABr, AEZ, et
in ipsis quidem ad centra æquales

Sint BHF, nez , et ad circumferentias ipsi
BAF, 2A2; dico æqualem esse BKF circum-
fcrentiam ipsi EAZ circumferentiæ.

Jungantur enim Br, EZ.

Donc un segment de cercle ayant été donné, on a décrit le cercle dont il
est le segment; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXVI.

Dans des cercles égaux, les angles égaux s’appuient sur des arcs égaux ,
soit qu’ils soient placés aux centres, ou bien aux circonférences.

Soient les cercles égaux ABr, AEZ , que les angles égaux sur , nez soient aux
centres, et que les angles égaux Bar , EAZ soient aux circonférences ; je dis que
l’arc En est égal à l’arc RAZ.

Joignons Br , E2.
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N ’ N Dl I IlK11 "tu 1001 clair 01’ ABr, AEZ lulu, 10-11

a t a a. t"sur ai en 7m 14117pr N0 à ai 13H, HI

x a 1 , e(Pour 711; ES 62 in: 910-13’ 141i «m’a: 11 7r à;
’

71.3 H prurits "Pi; 76 G in imide Béa-1;

il . æ N
aga: 11 Br Bais-I1 711 EZ. inir i015. Kari hm in 307i

a I 1.. 1 A: t a. l1 il a aI1 71710; 7a: A 7011111 731 wptç 71,1 A , 0,110101 «par 10-71

l A4 m I x70 BAT 71411,11 7go EAZ 714014171 , x11 Ëwir inti

il I N a, î A.10-0111 009110"! 71.11! Br , EZ’ 7d. «li irri l’a-«w sedum

il I
6,14011 17441114th ndzÀwr in: aiAÀnMI; inirfi’

)l y a a a
sur «Pat 70 BAF 7,11.»,11 71,1 [A2 7,145,11711’.

Erri fi lai hué ABr miam; 3A9: 71; AEZ

I69
Et: quoniam tequalcs sunt ABF, AEZ circuli,

æquales sunt ipsæ ex centris; duæ igitur 13H,

HF duabus se, 92 æquales sunt; ct angulus
ad H angulo ad 0 æqualis est; basis igitur
BF basi El est æqualis. Et quoniam æqualis
est ad A angulus ipsi ad A, simile igitur est
BAF segmentum ipsi BAI segmenta, et .sunt
super traquait-s reclus BF, El; ipsa autem super
æquales rectas similia segmenta circulorum ce.

qualia inter se surit; æquale igitur BAF seg-
mentum ipsi BAI segmenta. Est autem et

du? 741;, Afin-ra, 1?, mgr vrilla Min-1; 5A2 totus ABr circulus loti AEZ circula æqualis ;
liron Il alfa: BKF vrtPIQe’pz-tai in" in 737 EAZ

l S l si A: V N l (tuneptotpuat’ . En 1P: 701; 10-01; , 1:11 71 0511;.

reliquum igitur BKP segmentum reliqua BAI
æquale; ergo BKF circumferentia æqualis est
EAZ circuxnl’crcntiæ. Si igitur in trqualibus , etc.

moraux 11;”. PROPOSITIO XXVII.
Er 707; l’a-01; suintai; a; En) l’a-W flgPIçgPuÆy ln æqualibus circulis ipsi æqualibus circum-

1» 1 v a 1 a x r r I ’195910111 70111111 10-11 nanan; 010-111, s11 7a capa;

70?; 141711015 iaÉr 7s api; 711"; mpwrpu’au; 610-1

ferentiis insistentes anguli thuales inter se surit,-
sive ad centra, sivc ad circumferentias Sint in-

fltCuuuîau. sistcntes .
Puisque les cercles ABr , AEZ sont égaux, leÎIrs rayons sont égaux; donc les

deux droites BH, HI sont égales aux deux droites E6 , 62; mais l’angle en H
est égal à l’angle en a; donc la base Br est égale a la base Ez (4. I). Mais
l’angle en A est égal à l’angle en A; donc le segment BAT est semblable au segment

EAz (déf. n. 5); mais ils sont placés sur les droites égales Br, El ,et les
segments de cercles semblables, qui sont placés sur des droites égales, sont égaux
entr’eux (24. 5); donc le segment Bar est égal au segment BAI. Mais le cercle
entier ABr est égal au cercle entier sa; donc le segment restant BKF est égal
au segment restant EAZ ; donc l’arc BKF est égal à l’arc EAZ. Donc , etc.

PROPOSITION XXVll.

Dans les cercles égaux , les angles qui comprùucut des arcs égaux sont
égaux entr’cux , soit qu’ils soient aux centres, ou aux circonléreuces.

22
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Eu 7d? irai; adam; 707; ABr, AEZ, i7)!
Yann mpwepuôu Tôt Br, E2 , wpàç piv 107; H,

9 xiwpolç 7min: BtCnxi-rœnv ai (me BHT,
E62, mais fi 147; WIPIÇIPIIIŒI; ai 6713 BAT,
JEAZ’ Ai?» 31-: si [Liv 67:3 par 7min” 7g? abria

E81 irriy in, si fi :57") BAr ri? «Sari EAZ in)!
701:3.

D

B K
Bi 7è? d’un; Ëwir û d’un?» BHI’ ri zizi E62 ,

piot 467:9 FIÎCDY i071: 4. Erre: guzla! si 67:3
BHP, un) amen-1’74» qui; 73? EH cüôu’ç , un) 75

«pi; 157i? triade! au; H, 137 (in?) E81 Man’s:

in 5 J’ai 311K. ai J3 in: Mafia: in) in" m-
plçcpuôy FtCzinaunv , 371v qui; 797; zinpuç

501w 70’» 5p: 1; BK mpmipua 7g? EZ. «quos;

pu’ç. A»: ü raz 7,7 Br înîv l’a-n, un) à BK

d’un a? Br irrîv in, û ËÀÉ-r’ræv 15 fuirent,

grip Écrit! iNyaîov. ’06: il): duré; inuit
abri BHI 7min 7:5 (mi: EGZ’ in aigu. Kali ni 117;

In æqualibus enim circulis ABr , A12 ,
æqualibus circumferentiis Br , El, ad H , 9
quidem centra anguli insistant sur, nez, ad
circumferentias vero ipsi 1M? , 2A2; dico sur
quidem angulum ipsi nez esse æqualem , ip-
sum vero BAr ipsi EAZ.

32
Si enim inæqualis sit BHP ipsi E92 , unus

ipsorum major erit. Sit major BHF, et consti-
tuatur ad BH rectam , et ad punctum in eâ H ,

ipsi nez angulo æqualis ipse BRIC; æquales
autem anguli æqualibus cireumferentiis insis-
tant, quando ad centra sunt; æqualis igitur
BIC circumferentia ipsi El circumferentiæ. Sed

raz ipsi Br æqualis est, et BIC igitur ipsi Br
est æqualis, minor majori, quod est impossi-
bile. Non igitur inæqualis est BHI’ angulus ipsi

nez 5 æqualis igitur. Et est ipsius quidem BHP

’ Que dans les cercles égaux ABr , AEZ, les angles BHr , nez placés aux centres
H , e, et les angles BAT , EAZ placés. aux arcs Bar, EAZ comprènent les arcs égaux
Br , El ; je dis que l’angle sur est égal a l’angle nez , et l’angle BAT égal a
l’angle EAZ.

Carsifles angles BHr, 1592 sont inégaux, l’un d’eux sera le plus grand. Que l’angle

BHT soit le plus grand; sur la droite 8H, et au point H de cette droite, faisons l’angle
BHK égal a l’angle E62 (25. 1). Puisque les angles égaux comprènent des arcs
égaux , lorsqu’ils sont aux centres (26. 5), l’arc 13K est égal a l’arc EZ. Mais l’arc Ez

est égal a l’arc Br ; donc l’arc 13K est égal à l’arc Br, le plus petit au plus grand,

ce qui est impossible. Donc les angles sur, E92 ne sont pas inégaux ; donc ils sont

r
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plu 67:3 BHT Étaient: il 711:3; en"; A, 7:7; N 675

E62. Épicure si vrpèç 76 As in if»: nul t; 71’934"

Té; A 7min 7g? "p3; 753 A. Ev alfa 707; irois,
anal ni 5517;.

IIPOTA2IE nui.

E1 rai"; l’au; mimi; ai in: tôBeî’au l’a-a; m-

A: a A:PIQtPlld; d’ÇÆIPOUd’I , un pèv flthM’d 1p perfora,

E T , I A. I ’111v le tÀarrom 731 fleur-rom.
liman-av l’a-o: miam: ai ABr, AEZ, uni i7

adroîç’ l’eau :6664: iman-av ai AB, AE, 7è;

peint A113, A215 repeupla; jaffant; étampai?-

a’an, 7è; dl AHB , A813 iAé-r’royzç’ N’y» 371

a; pair ara ,udÇm mpæt’pna. l’a-n in? ri? AZE

pure" mpnpepu’çt, t; J’i AHB hoir-mi mina,-
pmt 1:5 A615 iÀaÏT’row’.

I 7 I

dimidius ipse ad A; ipsius vero 292 dimidius
ipse ad A; æqualis igitur et ad A angulus ipsi
ad-A. In æqualibus igitur, etc.

l

PROPOSITIO XXVIII.

In æqualibus circulis æquales recta: æquales

circumferentias auferunt, majorem quidem ma.
jan , ’mmorem vero mînori.

Sint æquales circuli un, AEZ, et in ipsis
æquales rectæ sint A3 , AE, ipsas quidem au: ,

A2! circumferentias majores auferentes, ipsas

Z

6

vero aux, A01! minores; dico ipsam quidem
API! majorem circumferentiam æqualem esse

ipsi A2! majori circumferentiæ, ipsam vero
aux minorem ipsi A9! minori.

égaux. Mais l’angle en A est la moitié de l’angle sur, et l’angle en A la moitié

de l’angle liez (no. 5) ; donc l’angle en A est égal a l’angle en A. Douc , etc.

PROPOSITION XXVIIII.

Dans des cercles égaux, les droites égales soutendent. des ares égaux , le
plus grand étant égal au plus grand, et le plus petit égal au plus petit.

Soient les cercles égaux ABr, au , et que dans ces cercles , les droites
égales A8 , AE soutendenL les plus grands arcs AIR , AZH , et les plus petits arcs
AHB , A615 ; je dis que le plus grand arc ArB est! égal au plus grand arc AZE ,
et que le plus petit arc AHB est égal au plus petit arc A65.
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v I a i t ’17 N tuA I iEIÂHÇ w au!) 7a un tu 7m au w , Ta.
K, A, a) àmà’uâxeumy ai BK, x13, AA,

AE. Ix n x si r q x Il a X x aKan "tu me: nouant unir, tout un un au
lin 7&7 tain-fan" No du ai AK, KB and 717;

AA, AE l’au: sial, tu) Bais-[ç il AB fléau 15.7

u I Il t v i I n. Œ tAE leur 7mm apat n U770 AKB putiet 7p u7ro

T

H

AAE l’a-n êd’TI’V. Ai «Pi l’eau 7min: 1,7l 7er me

pzæepuëv BeCn’uata-w, gray mai; 707; xiwrpolt

54-". in 1P: tlAHB vrtPnpÉPtIat 7-5 A65 wattme-
ptiag’. En: à: nul 3M; 5 ABr 1152M; En.» w;

AEZ mima) l’a-or mil Muni d’un Il ATB 7re,"-

tpt’pmt Mm? 737 A215 "synapsie: in irrita E7

1 4n- a t i f NAlfa TOI; 16’015, le" 7d. EEnÇ.

Sumantur enim centra circulorum, K, A , et
jungautur BIC, K3, AA, AE, -

Et quoniam æquales circuli sunt, æquales
sunt ct ipsæ ex centris; duæ igitur AI, Il!
duabus AA, AE æqualcs sunt , et basis au basi
AE æqualis; angulus igitur AKB ipsi-AAE æqua-

Z

6

lis cs1. Æqualcs autem anguli æqualibus cira
cumfcrcntiis insistunt, quando ad centra saut;
æqualis igitur AHB circumferenlia ipsi A95 cira.

cumfercntiæ. Est autem et totus ABF circulas
toti AEZ circulo antinalis; reliqua igitur et APR

circumferentia reliquæ Al! circumferentiæ æ-
qualis est. ln æqualihus igitur, etc.

Prenons les centres K, A de ces cercles (1. 5), et joignons AK, KB , AA , AIE.
Puisque ces cercles sont égaux, leurs rayons sont égaux; donc les deux

droites AK , KB sont égales aux deux droites AA , AE ,- mais la base AB est égale
à la base se; donc l’angle AKB est égal à l’angle AAE (8. 1). Mais des angles

égaux comprénent des arcs égaux, quand ils sont aux centres (26. 5); donc
l’arc AHB est égal a l’arc A913. Mais la circonférence entière ABr est égale à la

circonférence entière AEZ ; donc l’arc restant AI’B est égal à l’arc restant AZE.

Donc , etc.
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npOTA212 :02,

k E! fait l’an; du"; timi’ trairiez; mince-

pu’at; inti dans. dwortirounv. W A I A I, .
Énumr l’a-o: 161M: ai ABr, ,AEZ ,I malin

attirai? l’a-au mpæipuiu dmIÀiipÛaiç’ar a; BHT,

E62 , irai imÇw’ZBatmr ai Br, El cédaient A57!»

371 in inir il Br tænia" 737 EZ.
Rhénan: 7d? qui grimpa 787 :15wa7, a)

54’703 rai. K, A, nul imë’eéxfiænv ai BK, K1",

5A , A1.

’13

. «HI,

Rai irai in inle 1l BHI’ thlpt’ptld et? nez

mptçepu’qt, in Iinl est) 7min ri 67:3 BKr ri
57:3 EAZ. Karl in) in: :îciv tu” ABr; AEZ lui-v

un, in: titi ne) ai in 75v «0’7qu «No «N

ai 3K, Kr (Pari fait EA, Al in: de), mal 7»-
"la; i’uç’t wtplt’xawr fiée-u; ripa ai Br Bain: cf

El l’an iniv. Br ripa 107; l’a-al; , un) 7è 357;.

PROPOSITION xx1x.

In æ’qualibus Icirculis æquales circumferentias

æqual’es recta: subtendunt. i I
Sint æquales circuli ABr, AEZ, et in ipsi:

æquales’ circumferentiæ sumantur BHP, nez,

et jungantur Br, nz rectæ 5 dico æqualem esse
BF rectam ipsi EZ.

Sumantur enim centra circulorum, et sint
:x; A, ct jungantur BIC, KI’, EA, Al.

0
Et quoniam æqualis est BHP circumferentia

ipsi nez circumferentiœ, æqualis est et angu-
lns En ipsi RAZ. Et quoniam æquales sunt
A134? , AEZ circuli , æqualeswsunt et ipsæex cen- .

tris; duæ igitur 3x, K? duabus En, A2 æqualcs
surit, et angulos æquales continent; basis igitur
Br basi Il æqualis est. In æqualibus igitur, etc.

PROPOSITION XXIX.

Dans des cercles égaux. les arcs égaux sont soutendus par des droites égales.
Soient les cercles égaux ABr , au ;-’ dans ces cercles prenons les arcs égaux,

BHr, E62 , et joignons les droites Br, El; je dis que la droite Br est égale à

la droite rez. l. V
Prenons les cen ures de des cercles , qniils soient K , a , et joignons BK, Kr , EA, AZ.
Puisque l’arc sur est égal à l’arc E92, l’angle BKr est égal à l’angle EAZ (27.

5). Mais les cercles ABr , AEZ sont égaux; donc leurs rayons seront égaux;
donc les deux droites 13K , Kr sont égales aux deux droites EA , A2; mais ces
droites comprènent des angles égaux ,- donc la base Br est égale à la base 152

(4. 1). Donc , etc. t
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A

Rai inti l’an irriv il Aï 7:5 r8, nanti N Il;

ra- No «il ai Ar, rA Jim-lad;- Br, ravirai

) l ’ au t - .Ira-i. Kati grainai Livre ATA gloria: 7p n’ira BTA

l I -f f
in , ripe! 7qu ’KdTEIPd.’ (bien; cipal.” n AÀ Bain:

I I x V ’ N l737A13 in tan-t’y. Ai d’2 mu Queue" leur mp1-

, a a r il l a Ipepuatç ameutant: , 7m [tu [LUCM’G fg: gazon ,

t t I I A. s I x ,1 l p7m! à Men-Tom 7p Marron. tu: en" 11:17th

A4 t75v AA, AB 799192,):th iAaiTrwv "piaulions
in alpe il AA m’atçipem 737A13 mprçepziçt. ’

POPOSITIO xxx.

Datam circonfcrentiam bifariam secare.
Sit data circumferentia AAB foportet igitur

AAB circumferentiam bifariam secare. i
Jungatur AB, et secetur bifariarn inil’, et

a r puncto ipsi A3 rectæ ad rectos ducatur
r3, et jungantur AA, A3. z

i3

(Et quoniam æqualis est A? ipsi ra, com-
munisgauteniIAg; duæ igitur AF, FA duabus
BIP,TA.æqualcs sunt. Et angulus AFA angulo
BFA æqualisf, rectus enim uterque; basis igitur
AA basi A! æqualis est. Æqualcs autem rectæ
æquales circuml’erentias auferunt, majorem qui-

dem majori , miriorcm vcro minori; et. est utra-
que ipsarum AA , AB circumferentiarum minor
semicirculo; æqualis igitur AA circumferentia
ipsi A]! circnmfcrentiæ.

- PROPOSITION xxx.
Couper un arc donné en deux parties égales.
Soit’AAB l’arc donné ; il faut couper l’arc AAB en deux parties égales.

Joignons la droite AB , et coupons-la en deux parties égales en r(to. I); du
point r menons rA perpendiculaire à la droite AB (n. 1), et joignons AA , AB.

Puisque Ar est égal a r8 , et que la droite rA est commune, les deux droites
Ar, ra sont égales aux deux droites Br, rA, Mais l’angle Ara est égal à l’angle
au ; car ils sont droits l’un et l’autre; donc la base AA est égale a la base AB

(4. 1). Mais des droites égales souteudent des arcs égaux, le plus grand
étant égal au plus grand, et le plus petit égal au plus petit (28. 5), et l’un
et l’autre des arcs AA, A8 (est plus petit que la demi-circonférence ; donc

l’arc AA est égal a l’arc A8. l
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175

Ergo data circumferentia bifariam secta est
l in A puncto. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XXXI.

In circulo ,1 ipse quidem in semicirculo angu-

lus reclus est 5 ipse vero in majore segmento
minor recto; ipse autem in minore segmento

.major recto. Et insuper ipse quidem majoris
segmenti angulus major est recto 5 ipse veto mi-
noris segmenti angulus minor recto.

Slt circulus ABPA , diameter autem ipsius sit.
Br, centrum veto E , et jungantur BA , AF,

ai EA, At, AA’, AI. m’y» En 51m b "tu? BAT

514110019 Maria. il tiré BAr3 ripai inn’ Il æ:

AA, At; dico ipsum quidem in BAP semicir-
cula angulumBAP rectum esse; ipsum autem in

Donc l’arc donné a été coupé en deux parties égales au point A. Ce qu’il

fallait faire.

PROPOSITION xxx1.

Dans un cercle, l’angle placé dans le demi-cercle est droit; l’angle placé
dans un segment plus grand est plus petit qu’un droit; l’angle placé dans
un segment plus petit est plus grand qu’un droit; l’angle du plus grand seg-
ment est plus grand qu’un droit, et l’angle du plus petit segment est plus
petit qu’un droit.

Soit le cercle ABrA , dont le diamètre est Br et le centre le point E ; joignons
BA , Ar , AA , A’I’; je dis que l’angle EAr placé dans le demi-cercle BAr est droit ;
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AAI’ hein-on 705 âprxuzÀt’ou 7145;;er Maria il

67:3 AAI’l [Aillëûw larly Épôilç.

15772569680) il AE, uni M19.» il BA ivri Té Z.

Katl lml l’a-n lavis Il BE vil EA, l’a-il in) and

7min il dm) ARE au? 675 BAIE. habui,, iml in
30727 il I’E 737 EA , in lnl nai5 il titré AIE 7;? 67:5

rAE- SA». alpe Il 67è EAr dual 7:17; 67:3 ABr,

ATB in iniv. En: Il inti il J773 ZAI’ livré; 705

ABr Tpryaivou duo-l 747; 6773 ABr, ArB gantiez;
l’air in alpe Kdl ilôvrô BAT 7min Tif 13ml ZAI’,

Ëp9il aipd. inculpa. il alpe il: 753 BAT épixuzîxiep

7min Il 67:3 BAT ôpôil i071.

Kal inti 705 ABr Tpryalrou N0 7min: a;
ôfld ABr, BAI N0 Épea’iv iAai’rTolre’ç slow, 696.;

ABF majore semicirculo segmente angulum ABr

minorem recto; ipsum vero in AAF minorem
semieirculo segmente angulum AAF majorem
esse recto.

Jungatur A! , et producatur 8A ad Z.
Et quoniam æqualis est BB ipsi EA, æqualis

est et angulns A!!! , ipsi BAIE. Rursus , quoniam

æqualis est P2 ipsi BA , æqualis est et 4P! ipsi

PAR; tolus igitur BAF duobus ABr , ars æqua-
lis est. Est antem et ipse zar, extra ABr triangu-
lum , duobus ABr, AIT angulis æqualis; æqualis
igitur et BAI’ iangulus ipsi 2A1”; recus igitur

uterque; ipse igitur in BAI’ semicirculo angulus

BAP rectus est. ’
Et quoniam ABr trianguli duo’anguli A81",

BAT duobus rectis rriinores sunt, reclus autem

que l’angle ABr placé dans le segment ABr plus grand que le demi-cercle ABr
est plus petit qu’un droit, et que l’angle AAI’ placé dans le segment AAT plus

petit que le demi-cercle , est plus grand qu’un droit.

Joignons AE, et prolongeons 8A vers z. .Puisque 8E est égal à EA, l’angle ABE est égal àl’angle BAIE 5. I). De plus ,
puisque rE est égal a EA , l’angle ATE est égal à l’angle rAE ,- donc l’angle entier

BAr est égal aux deux angles ABr, Ars. Mais l’angle ZAr placé hors du triangle
ABr est égal aux deux angles ABr, ATB (52. I ); donc l’angle Bar est égal
à l’angle ZAr; donc chacun de ces angles est droit (défi to. 1) ; donc l’angle BAr ,

placé dans le demi-cercle BAr, est droit.
Puisque les deux angles ABr, BAr du triangle ABr sont plus petits que deux
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Il li (inti BArô’ hais-1m: 01915965; in" si thé

ABr 7min, ne!) in" iv 797 ABr page)" roi?
intimation: 710551271.

Rai i7") iy du? reæpeivrhupo’y in: 73 ABI’A,

tôy «li i1 Toi"; génital; 7npavrMu’par ai aimera!-

w’ov 7m11: and? irait"; l’au clair ai cipal. 57:3
ABr, AAr hic-i7 o’pôatïç l’a-au n’a-1’. K4) in" Il

timi ABr iAai’r’mv ipôïïr Amati nife: î 675 AAr

gariez flaireur 596:7; in: , ai in?" iv 7:;
Mr hoir-nu 705 humain; 711111744717.

Aiyus 31’: nazi si [4th 70:7 Huron; tulipe-
-roç 7min, Il mpuæoyt’vn tiré 119 75’; ABr 7n-

plpcptiatç nul 75; AI «ladin, peigner in)! épelle.

Il «N 70:7 litait-rom; quilleurs; 7min, si enfu-
xopini livré nm ne"; AAr mpnpipu’a; la) 7:7;
AI "39:14;, ËÀai’r’rm irriv ôpaîç. Rai in" mi-

76021 çzrlpa’r. En.) 7&9 Il zivrri 75v EA, At tô-

Ouâr mpupcopt’yn 5966 7min" iniy, il alfa:
67:3 Tir"; ABr WIPIÇGPil’dÇ nui 75; AI’ «laciez;

WIPIŒxOFÊHl par!" Écrit Ëpôiîç. Bail", imi si

17:73 Tôr AT, A2 dandin àpôn’ intrus si alpe: (in!) 73;

TA tôoeiœ; un) 7,7; APA WIPIÇEPIIIŒÇ mpnxopivu n

ËÀai’n-ms’rriv c’pôîç. E7 xâuàç ipse, nazi ni ifîiç.

BAP; minor igitur recto est ABr angulus, et in
ABr segmcuto semicirculo majore.

Et quoniam in circule quadrilatum est ABI’A,

in circulis autem quadrilatorum opposili duo-
bus rectis æquales sunt ; ipsi igitur ABr,
AAP duobus rectis æquales surit. Et est ABr
minor recto 5 reliquus igitur AAI’ angulus
major recto est, et est in AAP segmento se-
micirculo minore.

Dico autem et majoris quidem segmenti
angulum comprehensum et ab ABr circum-
ferentiâ et A? rectâ , majorem esse recto;
minoris vero segmenti angulum comprehensum
et ab AAF circumferentiâ et AI’ recta, mino-

rem esse recto. Et est hoc manifestum. Quo-
niam enim ipse a EA, Al" rectis comprehensus
rectus angulus est, ergo ab ABr circumferen-
liâ et At rectâ comprehensus major est recto.

Rursus, quoniam ipse ab un, A2 rectis com-
prehensus reclus est, ergo a FA recta , et APA

circumferentiâ comprehensus minor est recto.
In circulo igitur, etc.

droits (17. l), et que l’angle BAr est droit, l’angle ABr est plus petit qu’un

droit, et cet angle est dans le segment ABr plus grand que le demi-cercle.
Puisque le quadrilatère ABrA est dans un cercle , et que les angles Opposés

des quadrilatères inscrits dans (les cercles sont égaux à deux droits (22. 5) ,
les angles ABr , Aar sont égaux à deux droits. Mais l’angle ABr est plus petit
qu’un droit ; donc l’angle restant AAr est plus grand qu’un droit, et cet angle

est dans le segment AAF plus peut que le demi-cercle.
Je dis aussi que l’angle du plus grand segment, compris par l’arc ABr et

la droite Ar , est plus grand qu’un droit , et que l’angle du plus petit segment,
compris par l’arc AAr et la droite Ar, est plus petit qu’un droit, ce qui
est évident; car puisque l’angle compris par les droites 8A , Ar est droit,
l’angle compris par l’arc ABr et la droite Ar est plus grand qu’un droit. De
plus, puisque l’angle compris par les droites Ar , Az est droit, l’angle com-
pris par la droite m et l’arc au est plus petit qu’un droit. Donc , etc.

23
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une; l I ALITER.
fila âa’éûlël; Toi? 599M cira: n’y été t Demonstratur rectum esse BAT. Quoniam

BAL En.) d’un? ira-ni 67:3 ABr 7.7; 6m) BAIE, duplus est ABr ipsius 3A8, æqualis enim duo-,

in 7&9 (hic-l 717; i775; and iman-for in) (N bus interioribus et oppositis; est autem et Au
ml siômi A158 Infini qui; livré BAI" ai alpe: J713 duplus ipsius EAP; ipsi igitur un, ABr dupli
A158, ABr JmAawioüç du 7:7; ôvri BAT. Aval sunt ipsius BAR Sed ipsi A153 , ABr duobus
ai un?) AEB, ABr tilla-l7 ôpûuïç in: cin’y’ si il); rectis æquales sunt; ergo BAI’ recuis est. Quod

inrà BAT ipOs’ in". 0m? Mu «Mica. oponebat ostendcre.

Z

A A l
B r

En ahi 106700 payepày , 3-" loir si [de 7min. Ex lice utique manifestum , si unus angulus
opaline 747; 31:er in , 599,; in" i yuri’a- trianguli duobus æqualis sit, rectum esse angu-

.AUTBEMENT.

On démontre autrement que l’angle BAr est droit. En effet, puisque l’angle ABr

est double de l’angle en , car il est égal aux deux angles intérieurs et oppo-
sés (52. 1) , et que l’angle A158 est double de l’angle au , les angles ses , AEr ,
sont doubles de l’angle BAT. Mais les angles AEB , AEr , sont égaux à deux
droits (15. 1) ; donc l’angle BAT est droit. Ce qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE.

I De la il est évident que si un des angles d’un triangle est égal aux deux
autres, cet angle est droit, parce que son angle extérieur est égal à ces
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lum, propterea quod et ejus angulus exterior
iisdem est æqualis. Quando autem ipsi deinceps.

sunt æquales , recti sunt.

æ t i .x l I! I o a a m wla: ’ro une: nu "eum; une; 7m; aurai; leur

W a. gr Iam. 071v N içsfnç l’a-au me", open; situm.

UPQTAEIE AB,. .PROBOSITIO XXXII.
Si circulum contingat aliqua. recta, a con-

tactu autem in circulum ducatur aliqua recta
ducta secans circulum, quos facit angulos ad
contingentem ipsi æquales emnt angulis in al-

ternis circuli segmentis. v
Circulum enim ABI’A contingat aliqua recta

il in B puncto. et a B puncto ducatur aliqua

Ed! minou ipéæ’rnrci ne 168:7: , in?) Il 75’;

Épiiç u’çl ’72» miner m7565 Tl; «36.74 réprouva.

73v xénon ai; mon? 7min; qui; 737 leurra-
;u’vp in: influa 7:7; iv 707; lundi 1’017 xé-

onu 1145.1140? Minime.
Rémy 7:”: 708 ABI’A’ Épan’re’a’aœ n; «30:74

il El zanni ri B aptien mi aluni 7017 B ourdou

m

-- -B Z
"l

recta BA in ABrA circulum secans ipsum ; dico
quos facit angulos BAR eum Ez contingente

- cos æquales esse angulis in’alternis segmentis

circuli , hoc est ZBA quidem angulum æ-

hn’xeœ et; sûôiîèz u’ç’ 73v ARIA du,» ripo-

o t t I l! A N Ivoua azurer u BA. M79 on a; mm www;
d BA peut 73; EZ 3017701143»; in: item-au
qui"; ir 707; ivaMèE galipote-1 706 minou yu-

mêmes angles, et que quand deux angles de suite sont égaux, ils sont droits

(déf. to. i). tPROPOSITION XXXII.

Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on mène une droite
qui coupe ce cercle , les angles que cette droite fait avec la tangente seront
égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle.

Qu’une droite Ez touche le cercle ABrA au point B , et du point B menons une
droite BA qui coupe le cercle ARIA; je dis que les angles que fait BA arec la
tangente El sont égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle;
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visu; , roufle-ru , 311 1’ ph 67:3 ZBA 7min in
:07) 1’37 Ë: 15 BAA ensimez wylnaps’vgy ya-

n’ç, si «Pi tiaré LABEqœn’a in inl 7’37 i1 75

ars 774.611.411 www-rapin parie-9’.

H946» 7è!) airerai; B 7:5 El 717:3; 5,3331; si

3A, ami chipant ivrl fît; BA mptçspu’atç 7074M

aussi" 15 r, mal imÇüanonr ci AA, si",

r3.

--E

Rai iml minou 70:7 ABTA brimerai au;
69:74: El stand 75 B , 1.75 (Il vïç’l nioit"; gnou

«à? içaw’ropirp api; ripant: si BA, in) 75; BA

situé Té nir’rpov in) 705 ARIA minou. H BA
sipo; ÔQIILC’TPOIÇ in: «si? ABTA zéaoufi’ n zip:

57:5 AAB 7min i7 J’aimais: olim âpûii inr

Mural in ai 573 BAA , ABA pu; 599g? in: sin’y.

fini à ml si tiré ABZ 596i. si sipo; livré ABZ

in in) qui"; 67:3 BAA, ABA. Kami densifiai
Il 67:3 ABA’ Muni alpes? 67:5 ABZ 7min: in in)

qunlem esse angulo in BAA segmenta consti-
tuto , ARE veto angulum æqualem esse in au
segmenta constituto.

Ducatur enim a B ipsi El ad rectos 3A, et
sumatur in 3A circumferculiâ quodlibet punc-

tum r, et jungantur AA, AF, Il.

.2

Et quoniam circulum ABI’A contingit uliquc

recta E2 in B , a contaçtu autem ducta est tan-

genti ad rectas 3A, in 3A igitur centrum est
ANA circuli. 1m igitur diameter est ABPA
circulif; ergo AÂB angulus in semieirculo cons-

titutus rectus est; reliqui igitur 3A4, ABA
uni recto æquales sunt. Est autem et A32 rec-
tus 5 ergo A32 æqualis est ipsis un, ABA.
Communis auferatur ABA; reliquus igitur A33

nugulus æqualis est angulo BAA in alterna

c’est-à-dire, que l’angle 28A est égal à l’angle placé dans le segmentBAA , et que

l’angle ARE est égal à l’angle placé dans le segment ArB. .
D’un point B menons la droite 8A perpendiculaire à El (l t. i), et dans l’arc

BA , prenons un point quelconquer , et joignons AA, ar, r13.
Puisque la droite E2 touche le cercle ABrA au point B, et que la droite 3A,

menée du point de contact B, est perpendiculaire à la tangente Ez, le centre
du cercle ARIA est dans la droite BA (19. 5). Donc BA est le diamètre du
cercle sans ; donc l’angle AAB, placé dans le demi-cercle, est droit (51. 5).
Donc les angles restants BAA, ABA sont, égaux à un droit. Mais l’angle
A82 est droit; donc l’angle ABZ est égal aux angles BAA, ABA (not. to). Re-
nauchons l’angle commun ABA ; l’angle restant ABZ sera égal à l’angle BAA
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7,3 iv 75 humai 7,415,441: "il miaou 7min,
721i tiaré BAA. Karl irai ir d’un? vsfpeiflàwpér

in: 73 ARIA, ai cimenteriez; cuis-ci? 7min: J’u-

rlv 5,1047; in: sin-t’y. Eioiy J’i ml ai 67:3 ABZ,

ARE durit! ipdœï; in: 7’ ai cipal 573 AEZ, ARE

1’47; 57:3 BAA, BTA l’au: sials, a! Il livré BAA

au? inti) ABZ iûi’xôn’i’nt Mimi ripai l’ami ABE

et? t’y 75 bannit? 706 xénon ægipan 7d ATB ,

737 67:3 ArB 7min, lavis in. Ed? il): Menu ,
and ni. 555;.

nporxzn: 29’.

fini si; nous»; iôBu’cc nuisiez 714.7114 2:5-
:Aou, J’exa’ptvov 7min l’a-m 7g? J’côu’a’p Mari;

Iôouypa’ppqt.

En» î d’amie-ct :5607: 1l AB, si «Pi J’oOtTn

7min côôdypatpm; si mais un” I" me; in? 1’17;

flûtiez; sulfitiez; 75’; AB natale: tulipe minou,

91905,44on 7min in" Tél apis 115 Il. H fi wpàç

et; r 7min? in: 55H in", si 5p9â, il épatiez.

segmenta circuli. Et quoniam in circulo qua-
drilaterum est un , oppositi ejus anguli duo-
bus rectis æquales sunt. Sunt autem et ipsi A32,

A!!! duobus rectis æquales; ipsi igitur ABz,
A31: ipsis BAA, M’A æquales sunt , quorum BAA

ipsi A32 ostensus est æqualis; reliquus igitur
A32 angulo API in’alterno circuli segmenta
Arnæqualis est. Si igitur circulum, etc.

PROPOSITIO XXXIII.

Super datâ rectâ describere segmentum cir-

culi, eapiens angulum æqualem dato angulo
rectilineo.

Sit data recta AB, datus autem angulus rec-
tilineus ad r ; oportet igitur super data rectâ
A) describere segmentum circuli, capiens an-
gulum æqualem ipsi ad r. Ipse autem ad r
angulus vel est acutus , vel rectus , vol obtusus.

placé dans le segment alterne du cercle. Et puisque le quadrilatère ABrA est
inscrit dans le cercle, ses angles opposés sont égaux à deux droits (22. 5).
Mais les angles ABZ , ARE sont égaux a deux droits 3 donc les angles A82, Ann
sont égaux aux angles BAA , BTA (1.5. 1) ; mais onadémomré que l’angle BAA
est égal à l’angle ABZ 5 donc l’angle restant ABE est égal à l’angle ars placé

dans le segment alterne du cercle ATB ; donc, etc. .

PROPOSITION XXXIII.

Sur une droite donnée , décrire un segment de cercle, qui recoive un angle
égal à un angle rectiligne donné.

Soit AB la droite donnée et rl’angle rectlligne donné; il faut sur la droite donnée

AB décrire un segment de cercle qui recoive un angle égal à l’angle donné r.
L’angle r est aigu, ou droit, ou obtus.
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Erre) 717:5an 557:1, (5:3 Ë7ri munir»; kat-t

’ a. V * I s A. s l xTaypatçnç, natal surina-m wpoç 7s: A3 indaguant:
7:6; A suifait,» 712i fifi; se; r 7min in si tiré BAA°

5562; aipat in) nazi si timi BAA. Kati5 5x90 Tiï AA

a x a. l t s t C xune ne A amassa!) 7mn; spam; si AE, scats 1s-
flasia-Gu si AB fixant-roi 75 Z, nazi sixew 17:3
70:7 Z "miso si AB "Pa; ipôaiç si 2H, mi im-
(eu’xôw si H13. Kati brai in irriv î A2 7;? ZB ,

"mi J’i si 2H, No N et: Al, 2H J’irai rai;
ZB, 2H in: n’a-i, ami 7min: si ti7r5 AZH 7a)-
w’çô si 6713 BZH i’a’n’ Bain; cipat si AH Bain: Tif

HB in: iniv. 0 cipal u’wpq: pair et; H, diacri-
panz J’i Té; HA, 16m; ypatço’peraç 5E9: nazi

J’Iai. un? B. renifla, nul in» 5 ABE, gal
infatuera si BE. Eml 05v «in: Jupe; ni; AE
J’iæpiTPou , abri 763 A , ni AE mp5; riflai; irriv

si AA, si AA ripa: iÇcéWTdel "a minou. 15ml

Sit primum acutus, ut in primâ figuré, et cons-

tituatur ad A3 rectam et ad punctum in A , ipsi
ad I’ angulo æqualis ipse LIMA; acutus igitur

est et BAA. Ducatur ipsi ’AA ab A puncto ad

rectos ipsa AE, et .secctur A]! bifariam in Z,
et ducatur a Z puncto’ipsi A3 ad rectos ipsa
2H, et jungatur En. Et quoniam æqualis est
A2 ipsi ZB, communis autem 11-1, duæ utiquç

Az, 2H duabus 23 , 28 æquales surit, et au.
gulus AZH ipsi angulo BZH æqualis; basis igitur

AH basi H8 æqualis est. Ergo centro quidem
H, intervallo Mero HA , circulus descriptus
transibit et per B. Describatur, et sit ARE, et
jungatur BE. Quoniam igitur ab extremitate A
ipsius A3 di’ametri ipsi Al! ad rectos est AA ,

ipsa utique AA contingit circulum. Quoniam
igitur circulum ABE tangit aliqua recta AA , et a

Premièrement u’il soit ainu, comme dans la remière fi ure ’ sur la droite

q a aAB et au point A construisons un angle BAA égal à l’angler (25. t); l’angle BAA

sera aigu. Du point A menons AE perpendiculaireaAA,(n. x),- coupons A8
en deux parties égales en z(xo. I), et du point z menons 2H pendicu-
luire à AB , et juignons H8. Puisque A2 est égal à ZB , et que la droite 2H est
commune , les deux droites A2 , 2H sont. égales aux deux droites la , 2H;
mais l’angle AZH est égal à l’angle BZH; donc la base AH est égale à la base

un (4. i). Donc le cercle décrit du centre H,’ et de l’intervalle HA passera par
le point B. Qu’il soit décrit, et qu’il soit ABE, et joignons en. Puisque la droite
AA menée de l’extrémité A du diamètre AE est perpendiculaire a AE, la droite

AA touchera le cercle (16. 5). Puisque la droite AA touche le cercle ARE ,
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3l Î I .4 N I Idpu. caduc; ’rnç AB nasal". zoulou 7279417741
73 AEB , J’exéyei’ov yen-inti suiv tiaré AEB l’a-nu 15

d’amies, a"? flftiç 797 T.

’ R a.AÀÀai J’si 5,0») irrue si 7:90; ’rtp I" nazi «Fier in!»

N N IvraiÀIvl° ifs Tu; AB flaflas nargua: nandou J’a-

’ I N N t N 9 en. Izonos’ yeuse" un" 7p ripa; 7p r op si 7m14. .
zonerais-u 7&9 embu 75 7795; 793 r rififi 7(01’14
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contactu ad A in ARE circulum ducta est aliqua

AB, angulus utique AAB æqualis est angulo
A15B in alterno circuli segmento. Sed AAB ipsi
ad I’ est æqualis; et ad F igitur angulus æqualis

est ipsi AEB. Super datai igitur rectâ AB scg-

mentum circuli descriptum est AEB, capiens
angulum AER æqualcm dato ad r.

Sed et reclus sit ipse ad P ; et oporteat rur-
sus super AB describerc scgmentum circuli,
capiens angulum æqualcm ipsi ad F recto an-
gulo. Constituatur enim rursus ipsi ad P recto
angulus æqualis BAA , ut se habet in secundâ

figura , et secetur A8 bifariam in z , et cen-
tro quidem z, intervallo vcro alterutrâ ipsa-
rum A2 , ZR , circulus describatur AER ; cou-
tingitigitur AA recta ARE circulum , propterca
quod rectus est ad A angulus. Et æqualis est
quidem BAA angulus ipsi in AEB ægrnento ,

rectus enim et ipse est in semicirculo con-
sistons. Sed BAA ipsi ad I’ æqualis est ; et ipse

et que du point de contact en A on a méné une droite AB dans le (cercle ARE ,
l’angle AAB est égal à l’angle AEB placé dans le segment alterne du cercle
(52. 5). Mais l’angle AAB est égal à l’angle r; donc l’angle r est égal à l’angle

AEB. Donc sur la droite donnée AB , on a décrit un segment de cercle A15B qui
reçoit un angle AEB égal à l’ange donné r.

Mais que l’angle rsoit droit, et qu’il faille encore décrire sur la droite-
AB un segment de cercle qui ’rcçoive un angle égal à l’angle droit r. Cons-
truisons un angle BAA égal a l’angle droit r (25. 1), comme dans la seconde figure ;

Coupons AB en deux parties égales en Z (Io. 1) ; du centre Z, et d’un intervalle
égal à l’une ouà l’autre des droites ZA, 23 , décrivons le cercle ses. La droite

AA sera tangente au cercle ARE (16. 5), parce que l’angle est droit en A. Mais
l’angle BAA est égal à l’angle qui est placé dans le segment AEB , car cet angle

est droit, puisqu’il est placé dans un demi-cercle (51. Mais l’angle BAA
est égal à l’angle r; doue l’angle placé dans le segment est égal à l’angle r ,
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16 ’AEB Tyn’petw nife: in ion-i tu? qui; 75 F4.

7t7pat7rrau à”): mût" ivrl rît; A]! 7,45m x6-

:Aou 73 A158, incague; 7min in" 7g? orpin;

19? r. ’AÀMË hi 1l api; 75 r cipCÀtÏat 5’070, un)

vannèrent 45757 il!» api; 737 A8 «36:74 nul tu;

A ramie: il 57:3 BAA, à; i901 in) 7:7; triai";
xaraypaçiïç, gal T’y" AA 71”13; àpôè; :9464. Ê

AE, en) tri-mite» mil" ai A13 fixa navrai 73
Z , tu.) 137 A3 vrpàç 5,5931; 5,7604» il 2H, ami im-

Ëw’xemti HB. K1) iml mil" in Éniv ri A2.

737 ZB, ml zanni 52H, No J’ai ai Al, 2H
Jim-l 717; BZ, 2H in: titi, nul 7min. W5 573

’AZH yawl; tu? 67:8 BZH in" Bain-n; si": û AH

Ï N N
Ban: 111 EH in ËNIIV. O il): xér’rpç ,uiv un

H, «han-riper" «il tu; HA, Mm; flafla"; l
5&1 tu!) hui 705 B. 59x506!» 43:5 AEB’G. Kari

in A!) segmenta igitur æqualis est ipsi ad P.
Descriptum est igitur rursus super A]! segmen-
tum circuli un , capiens angulum æqualem ipsi

ad r.
Sed etiam ad r obtusus lit , et consti-

tuatur ipsi æqualis ad A3 rectam et ad A punc.
tum ipse BAA, ut se habet in tertiâ figurâ , et

-ipsi A4 ad rectos ducatur A8 , et secetur nm

A 11.-" A17- .
sus A! bifariam in z , et ipsi A) ad rectos du-
catur ZB, :et jungatur H3. Et quoniam tur-su!
æqualis est Al ipsi Z! , et communis ZH , duæ
uliquc A2 , ZH duabus nz ,- 2HI æquales surit ,
et angulus AZH angulo 32H æqualis ; basis igi-

tur AH basi 3H æqualis est. Ergo centre qui-
dem H , intervalle vero HA , circulus descrip-
tus trausibit et perB. Transeat ut A53. Et Quo-
niam ipsi A3 diametro ab extreniitate ad tec:

donc ona décrit sur la droite An un, segnient de cercle AEB qui reçoit un angle

égal à l’angle droit r. t
Mais enfin que l’angle r soit obtus. Sur la droite AB et au point A cons-

truisons un angle BAA égal à l’angle r (25. 1) , et menons ne perpendiculaire a AA

(Il. t) ; coupons la droite AB en deux parties égales en z (to. x); menons la
perpendiculaire à AB (r 1. t), etjoignons Hà. PuisqueAz est égal à zn , etqueladroite
2H est commune , les deux droites Al , 2H sont égales aux deux droites az ,
2H; mais l’angle AZH est égal à l’angle 32H; donc la base AH est égale à la

base BH (4. r). Donc le cercle décrit du point H et de l’intervalle HA passera
par le point B. Qu’il y passe comme AEB. Puisqu’on a mené de l’extrémité du
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imi 1’37 A13 311511,!er à? iglou; api; êpôà;

tirent!" Il AA , ri AA flip: Ëçiw’rt-rau ne? AEB

miroton. Rai givré qui; narrai tri A 577195; J55-
u’nu il AB’ si ripez (i773 BAA 7min in irri 7g?

du 75 iyatAÀaiE 105 minou TflûM-ÏI Té? A68

auna-mp0,! 714’714. AÀÀa’t t; tiré BAA gaviez 737

api; 11,3 r in lem” rai ti 37 tu; A98 «zips: 1,44»;-

pwrtyawin in in) tu)” 711:3; tu? T. En) 7:7;
ripa fadai"; 1539119! Tiiç AB yéypamtrrzt Tpîpat

artimon Tri A93, 43945544707 7min l’a-m 737 mai;

au? r. Omp fil: fluiez-eu.

moraux w.

A7rà "il foehn; minima 1745p: dormir, J’e-

xo’lnrov 7min? in" 7:5 63611531 fini; trieu-
794mm.

Etna» 5 d’août; xu’xÀoç 5 ABr, il à 4399704

gamin: tôaüypalzpoç il mi; tu; A. Je??? nitra Toi;

ABr nixÀou 7,137,444 dahir, &xOIIJH’OV 7071M

in! ’rïi J’oOu’qI 740714; eôeuypailayai Tif qui; 1g; Al.

185
tos ducta est AA, ipsa AA igitur contingit AEB

circulum. Et a contactu ad A ducta est AB ;
ergo BAA angulus æqualis est angulo consti-
tuto in alterna circuli segmento A013. Sed BAA
angulus ipsi ad È æqualis est. Et ipse in A93
igitur segmento angulus æqualis est ipsi ad r.
Ergo super datam rectam A]! ’descriptum est

segmentum circuli A08 , capiens angulum æ-
qualem ipsi ad r. Quod-oportebat facere.

PB OPOSITIO XXXIV.

A dato circule segmentum auferre , càpiens’ V

angulum taquaient dato angulo rectilineo. 4 .

Sit dans circulas ABr , datas vero angulus
rectilineus ad. A 3 oportetigitur ab ABr circulo

segmentum auferre, capiens angulum æqua-
lem data augulo rectilineo ad A..

o

diamètre AE, la droite AA perpendiculaire à ce diamètre , la droite AA touchera
le cercle AEB (I6. 5). Et puisque la droite AB a été menée du point de Contact A’,
l’angle BAA est égal à l’angle placé dans le segment alterne A63 du’cercle.

Mais l’angle BAA est égal à l’angle r ; donc l’angle placé dans le segment

. A913 est égal à l’angle r. Donc on a décrit sur la droite donnée A8 un Seg-
ment de cercle A98, qui reçoit un angle égal à l’angle r. Ce qu’il tallait

faire. i" PROPOSITION XXXIV.

D’un cercle donné retrancher un se ment , ui reçoive un anale é al à

7 aun angle rectiligne donné. .Soit ABr le cercle donné , et A l’angle rectiligne donné; il faut du cercle
ABr retrancher un segment, qui reçoive un angle égal à l’angle rectiligne
donné A.

24
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149500 103 ABr 1130.0119 içatmom’ymiEz and Ducatur ipsum ABr circulum contingem B

vé B "prier, un.) narrai?» api; «ï El "58.1; ad B punclum , et constituatnr ad nz redan
ai 7,7 «pas «in? "p.19 74? B 7”. "à; 7,? A et Id punclum in et B ipsi ad A angulo æqu-

7.51, in à 67:3 un lia un15ml 031 minou Ta; ABr bidonnai enfui- Quoniam igitur circulum ABr contingit ali.
9:7: i El, ml nival Tilt zani. 73 B iwaçiî; que recta nz , et a contacta ad B ducta est a? g
Musa a. Il" i titrai Br alfa in ini Tif iy 743 ipse Dr igitur æqualis est angulo commuta

P

Z

BAT huma: amincir: wrlrmu’ygt 707k. A»? in DAI’ alterne-segmente. Sed un ipsi ad A
il tiaré TIF un)" «p3; fi? A éfrit leur inti si iy tu; æqualis est; et ipse in BAI" igitur segmento æ-

BAT «in TFJIMTI in lit-ri 15 773; au? A 70- qualis est ipsi ad A angulo.

d’3. l v . . xArà ni; J306"; in minou un? ABr guipa A dato igitur circula ABr segmentant abla-
uiçgipn’reu 7-5 BAT, d’oxépunv 7min" in" ’71? J’o- lvum "t BAÏ’ r cfille!" "8111"!" 891.1951 iPSi

0.7.? 7m], .aongw 7g "Pa; Té; A. 0,"? duo angulo rectilineo ad A. Quod oportebat

"XI retînt. ficele-
Menons une droite El qui touche le cercle ABr au point B (17. 5), et sur

la droite El , et au point B de cette droite, faisons l’angle znr égal à l’angle
A (25. 1).

Puisque la droite E2 touche le cercle ABr , et que la droite Br a été menée
du point de contact B , l’angle znr est égal à l’angle placé dans le segment
alterne BAI" du cercle (52. 5). Mais l’angle znr est égal à l’angle A; donc
l’angle placé dans le segment Bar est égal a l’angle A.

Donc du cercle donné m on a retranché un segment Bar, qui reçoit
un angle égal a l’angle rectiligne donné in. Ce qu’il fallait faire.
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nacrant: ai.
Ed? iv du? No 1609711 11”47me influe y

73 67:3 15: qui; ,uuïç zannis-m mitigeant?"
épdoyainov l’a-or ici-ri 15 575 731 Tilt iripæç 17.01-

pé’raw minaudas) àpôoymip.

Br wifi 11:5 «Juan w; ARIA No 060611 ai

AT, 8A reprirent: infixe; and 75 E n-
’ai". N’y» in 13 vivra 75H AE , El: mpuæéptm

épandue! l’a-or in) 7745 rimé 7557 AB, en 7n-

puxoptt’vgo 51380740715».

Bi [air ail» ai Al", 13A (in) Toi? uivrpau ria-in

âne 73 E zéro-par tira: 705 ABTA Mahaut permit

in , l’au? vécût 75v AE , ET, AE, EB, mû 15 57:3

757 AE , ET mpnxo’ptrcr ôpdotyainov l’a-av ini 11,3

livré 78v AE, EB mpttxopz’rç épBoçœvilp.

PROPOSITIO XXXV.

Si in circula duæ recta: sese secent, ipsum
sub nains segmentis contentum rectangulum
æquale est ipsi sub alterius segmentis centento
rectaugnlo.

In circula enim ABI’A duæ rectæ At , 8A

sese secent in E pincto; dico ipsum sub Al! ,
en contentnm rectangulum æquale esse ipsi
sub Ali , 58 contente rectangulo.

A a
B I’

Si igitur ipsæ quidem AF, 3A per centrum snnt,

ita ut E centrum ait ipsius ABFA circuli; mani-
sfcstum est æqualibus existentibus AE, 8P, A1. ,

38, et ipsum sub A]! , Br contentum rectangulutn

æqualc esse ipsi sub A! , en contenta rectangulo.

PROPOSITION XXXV.
Si dans un cercle, deux droites se coupent mutuellement, le rectangle

compris sous les segments de l’une est égal an rectangle compris sous les seg-
ments de l’autre.

Que dans le cercle ABrA les deux droites At , en se coupent mutuellement
au point E; je dis que le rectangle compris sous AE, El” est égal au rec-
tangle compris sous AE , En.

Si les droites At , 8A passent par le centre , de manière que le pointe soit
le centre du cercle sera , il est évident que les droites AE , Et , ne , en étant
égales , le rectangle compris sous AB , ET est égal au rectangle compris sont
ne , 53.1
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188 LE TROISIÈME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.
Nui” insu-av (NI ai AT, AB «lui 1’05 xiyrpou,

ni chipera 15 ziv’rpor 705 ABrA xénou3 , nazi

d’un Tri z, mi dm) 703 z ivrl Tri; AT, AB eti-
Ou’at; laideron tixôaratv ai 2H, ZQ, Inti interro,-

xaœa’aty ai ZB, ZI’, ZE.

Kari inti «7907:1 ne trial 705 uiirpou si ZH
tôBrTa’v 7ms ,wl chai. roi? xt’y’rpoo suiv At api;

5908:; ripant , un.) fixa crin-l’y 70’11"14’ in

.

ripai Il AH rif Br. 15ml 057 dans ü AI Tir-p.»-

Tau si; pi! in: and 73 H, si; ri d’un zani
tria E, 13 ripa: 673 75! AE, ET mpupca’ptroy 5p-

Ooytinov parai. 705 sirli 707; HIE rupwyaivou irai
in). 153 nia-à 707 ç HI. ripuaire» 10111375 73 abri

qui; HZ° tri ripa. dal: 15v AE, EI’ let-rai 757 53355 .

73v 1H, HIE l’ours irri 707; abri 75v I’H, HZ. AÀAa’t

707; [du abri 757 EH, HZ in» irri 75 45ml de
t 2 l æZE , 107; à «me Tu? m, HZ iwv ini 13 airé

Non sint autem .AP, A]! pet centrum , et
sumatur centrum ipsius ABFA circuli , et sit z,
et a Z ad Al" , A3 rectas perpendicularcs du-
cantur 2H , 20 , et jungantur ZB , zr, ZE.

Et quoniam recta aliqua 2H per centrum rec-
tam aliqnam AF non per centrum ad rectos
secat , et bifariam ipsam secat 5 æqualis igitur

il
AH ipsi HP. Quoniam igitur A? secta est in
æqualia quidem in H , in inæqualia vero in E,
ipsum utique sub An , en contentum rectan-
gulum cum ipso ex ne quadrato æquale est
ipsi ex Hl’.Commune addalur ipsum ex Hz; ip-

sum igitur sub AE, Br eum ipsis ex ZB, H3
æquale est ipsis ex PH , HZ. Sed ipsis quidem
ex EH, Hz est æquale ipsum ex ZE , ipsis veto
ex r1»: , Hz æquale est ipsi ex zr; ipsum igitur

Mais que les droites Ar , AB ne passent pas par le centre; prenons le centre
du, cercle ABrA (I. 5), qu’il soit le point z ; du point z menons les droites
2H , ze perpendiculaires à Ar, ne (In. I), et joignons 213 , zr, 2E.

Puisque la droite 2H menée par le centre coupe à angles droits la droite Ar
non menée par le centre, elle la coupe en deux parties égales 5) ; donc
AH est égal à Br. Puisque Ar est coupé en deux parties égales en H, et en
deux parties inégales en E , le rectangle compris sous A15 , Et , avec le quarré
de HIE , est égal au quarré de m (5. a). Ajoutons le quarré commun de Hz ;
le rectangle sous AE, Br, avec les quarrés des droites ZH , HIE sera égal aux
quarrés des droites rH, Hz. Mais le quarré de 2E est égal aux quarrés (les
droites EH , HZ (47. I), et le quarré de zr égal aux quarrés des droites rH,
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7:7; Il" 73 d’un du?» 737 AE, El” [and 103 abri

75; 2E in" irri Té; 31ml Tri; zr. In «il si zr 73?
ZB’ Tri «zip: 6:73 759 AE, emmi. 10:7 airé 707; ez

in! irri Tél in?) 717; ZB, Ami rai cuirai N real
mi 575 1’51 AE, EB pat-rai. 1’017 aira "rît 2E in!

irri n’a" ciré 707; ZB. 15011966» (il 3747 ami 75

livré 7559 AE, ET p.le 703 in?) Tif; ZE ira ini
tu; aimi 7;; ZB’ 73 8’91 673 1’57 AE, ET [uni

705 rimé 73; ZE l’a-av irri un" l’ami 75v AE, en

N H: Ï N N l 7 I l 9 l[un Tao un Tu; ZE’ Konoy dentine-600 ’ro a?"
707; ZE- Aotvràv ripa qui tir?) 713v AE, Et wtpitxépte-

var 5p907a’mov 3’001 ini 7g; tiaré 15v Ali , EB m915-

nI ’ I x x cwapiti? épdoywviç. Bali apat w nouba), un: Ta. 255;.

HPOTAZIS. Aç’.

I n. a. î ilEau minou Andy 71 rupiner "410;, anti

5 , 3 N N N ’ I Isur garou 7rp0ç -ray nanar vrpomnrmn «hm

N Q N ’ N I69.111, mi n pu dUTàW 11;;ng 731 minou,

c s a p Il t 0 l 41 n IIl à confirmer une: 70 un au; 7a; remou-

’ N N î l ’ I lru; un Tu; un; amhayCœvoptrnç permît:

sub Ali. , Il? eum ipso ex ZB, æquale est ipsi-
Zl". Æqualis autem 2P ipsi ZB , ipsum igitur
sub A2 , E? eum ipso ex El æquale est ipsi
ex ZB. Propter eadem utique et ipsum sub A]! ,
en curn ipso ex ZE æquale est ipsi ex ZB. Os-
tensum est autem et ipsum sub AE, E? eum
ipso ex 2E æquale esse ipsi ex 213; ipsum igi-
tur sub AE , en curn ipso ex ZE æquale est
ipsi sub A15 , EBOcum ipso ex 2E. Commune au-

feratur ipsum ex ZB,- reliquum igitur sub A3 ,
en contcntum rectangulum æquale est ipsi
sub AE, en contento rectangulo. Si igitur in
circule , etc.

PROPOSITIO XXXVI.

Si extra circulum sumatur aliqnod punclum ,
et ab eo in circulum cadant duæ rectæ , et una
quidem earum secet circulum, altera vero con-
tingat’; erit ipsum sub totâ sccante et ipsâ ex-

tcrius sumptâ inter et punctum et convcxam
o

Hz; donc le rectangle sous A15 , tr , avec le quarré de ZE . est égal au quarré
de zr. Mais zr est égal à ZB; donc le rectangle sous AE, tir, avec le
quarré de raz, est égal au quarré de 28. Par la même raison, le rectangle
sous AIE , EB , avec le quarré de le , est égal au quarré de 213. Mais on a dé-
montré que le rectangle sous A15 , ET , avec le quarré de ZE , est égal au quarré

de ZB; donc le rectangle sous AE, Br, avec le quarré de ZE est égal au
rectangle sous A15 , en , avec le quarré de 2E. Retranchons le quarré commun
de 2E; le rectangle restant compris sous Ali , Br sera égal au rectangle com?
pris sous ne , en. Donc , etc.

PROPOSITION XXXVI.

Si l’on prend un point quelconque hors du cercle, et si de ce point on
mène deux droites dont l’une coupe le cercle, et dont l’autre lui soit tan-
gente, le rectangle compris sous la sécante entière et la droite prise exté-
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70:71-: ("p.700 uni tris"; taupe-aï; wtprplplia; m-
pnxôpnoy BPOoç-ainoy! itou 1’47 in?) 1;; ipsaru-

pu’ru; æc’rPatyaiyqn. .
xénon yàp foi] ABr anises 1T npcï’or in-ràç

73 Ai, nazi in!) 703 A wpà; 7è! ABr minou "Por-
mmæ’rumy «No crieriez: ai ArA, AB’ tu) î; pi!

ATA regain» 13V ABr 161A09, li «N AB 3942m4-

a’ea- N’y; 37: 73 Ôrà 75v AA , At mpuxo’pwov

ÊPOo’yéwar in! in) 7:; abri 15; AB fl-rpctgcâyço.

’ N l iH citiez ArA’ un: chat 705 m’y-rima inir, n oui.

I t tu I t Ü lEn!» WPOTEPW En fou mr’rpou , un erra To

l n ’ IZ m’y’rpoy ne ABr minou, un infamant li

a t .1 s e t s sZB’ tapon etch en)? si une ZBA. Kari ami coûtiez

C l l
Il AI (fixa 11’174an! zen-â. To z, wpônunu

l , à l l h "à un: l; TA’ 7o ripa 67m "un AA, Alij
i N ’ l à. Il î n a Ï l NMm: TGV un: 1m; ZT nov en: un une ’rnç 2A.

In fi zr 7;? ZB’ 73 :3ch 673 757 AA, AI [Lui

circumferentiam contentum rectangulum æquale

ipsi ex contingente quadrato.

Extra circulum ABr sumatur aliquod punc-
lum A , et a A ad ABr circulum cadant ditæ
recta: APA , A! , et ipsa quidem APA secet ABr

circulum , ipsa vcro A3 contingat; dico ipsum
sub AA , A? contentum rectangnlum æquale
esse ipsi ex A8 quadrato. [pas igitur MA vel
per centrum est, vel non.

8 AV

Sit primum per centrum, et sit 2 centrum
ipsius ABP circuli , et jungatur ZB ; rectos igi-
tur est 28A. Et quoniam recta AI’ bifariam secta

est in z , adjicitur vero ipsi ipsa FA; ipsum igi.
tur sub AA, AF eum ipso ex 2P æqunle est ipsi

ex Il. Æqualis autem 2P ipsi ZB; ipsum igi-
tur sub AA , Av eum ipso ex ZB æqualc est ipsi

rieurement entre ce point et la circonférence convexe est égal au quarré de
la tangente.

Hors du cercle ABr, prenons un point quelconque A, et de ce point me-
nous les deux droites M’A, An; que la droite ArA coupe le cercle ABr, et que
la droite AB lui soit tangente; je dis que le rectangle compris sous AA,
Ar est égal au quarré de AB, soit que la droite MA passe par le centre,

ou non. .Qu’elle passe premièrement par le centre du cercle, et que z soit’le centre
du cercle ABr, joignons zn; l’angle ZBA sera droit (18. 5). Et puisque la droite
Ar est coupée en deux parties égales au point z, et que la droite TA lui est
ajoutée, le rectangle sous AA, At, avec le quarré de zr, est égal au quarré
de ZA (6. a). Mais la droite zr est égale à’la droite 23; donc le rectangle
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705 :273 73; ZB 7001 irri 75 0’073 757; 1A. T93

ü I573 75; 1A in in) 7&4 3.073 751 ZB, BA,
3,303 703p si 50:3 ZBA5’ 73 ripa 673 751 AA, At

p.073. 705 d7r3 73; 7.3 i001 in) 707; in; 750
ZB, BA. K01r3r épppoirflu 73 i073 75; ZB’ A0:-

w3r à”): 73 573 75v AA, AI in! 3073 70,3 ai7r3

731"; An ipavnopcivnç.

and 333 ai ARA pli :0700 chai. 705 ninpou 708

ABr :6000, lai u’ÀsiQOa 73 xiv7pov 73 E, sur)
07m3 705 E in) 739 AI’ 14’9970; 17x909 si E2, and

iwsfsdxfiumr a; EB, ET, EA’ 3981i tifs: 10’737 si

dvr3 EZA. Kati in.) céOsîu’. 7:; hui 705 zér7p0u

si El 05807051! 71m [Ml 35è 703 1677900 73v AI

07,23; 59903; n’y": , un) fixa 01573! Tlfltï’ si A2

lift: 7;.ZT ira-37 in. la.) i7") 0691715 At 70’714!!-

6, 796710171: «Pi.. I l t n-71! (fixa. un: 70 Z aspirer

A. f h a
0157p si l’A’ 73 Épat u7rà 7m AA, Af [4070: 703

a. N l t
0i7r3 7"; 21’ in: in) 7p Jura 70?; 2A. Kan"

l t al t t ’macache!» 73 gifla 71?; ZE’ 70 «par. 07m 75v AA ,n

Aï [and 757 3.73 7h Il, 2E 70-av7 in) 707;

a. A t a.in?» 7m Al, 2E. and 701; 5.770 7m 17., 1E

19:
ex 2A. Ipsi veto ex 2A æqualis sunt ipsa exZB ,
3A , reclus enim aise ZBA 3 ipsum igitur sub AA,

Ar eum ipso ex ZB æquale est ipsis ex ZB , BA.

Commune auferatur ipsum ex 23; reliquum igi-
tur Sub AA, A? æquale est ipsi ex AB contin-

gente.

Sed et M’A non si! per centrum ipsius ABr

circuli , et sumatur centrum E , et ex E ad A?
perpendicularis ducatur E2 , et jungantur en ,
Br, 2A; reclus igitur est EZA. Et quoniam
recta aliqua EZ per centrum rectam aliquam
Ar non per centrum ad rectos secat, et bifa-
riam ipsam secabit; A2 igitur ipsi Il" est æqua-
lis. Et quoniam recta 41’ secatur bifariam in

Z punch , adjicitur veto ipsi ipsa FA; ipsum
igitur sub AA, At eum ipso ZF æquale est ipsi ex

ZA. Commune addatur ex ZE; ipsum igitur
sub AA, AF eum ipsis ex rz , 23 æqualc est
ipsîs ex A2 , ZB, Sed ipsis ex P2, ZE æquaie

est ipsum ex Br , rectus enim EZP angulus; ip-

sous AA, AI, avec le quarré de ZB, est égal au quarré de 2A. Mais les quarrés
des droites ZB, BA sont égaux au quarré de 2A (47. 1), car l’angle ZBA est
droit ; donc le rectangle sous AA , ar , avec le quarré de ZB , est égal aux
quarrés des droites ZB, BA. Retranchons le quarré commun de ZB, le rec-
tangle restant sous AA, AI’ sera égal au qùarré de la tangente A3.

Mais que la droite au ne passe pas par le centre du cercle ABr; prenons
le centre E, et du point E menons El perpendiculaire à Ar (12. 1), et joignons
en, Br, 15A; l’angle EZA sera droit. Et puisque la droite El menée par le centre
coupe à angles droits la droite Ar non menée par le centre, la droite El coupe la
droite ar en deux parties égales (5; 5) ; donc la droite A2 est égale à la droite
zr. Et puisque la droite Ar est coupée en deux parties égales au point z, et que la
droite rA lui est ajoutée, le rectangle sous les droites sa , AT, avec le quarré de zr,
est égal au quarré de 24 ( 6. a). Ajoutons le quarré commun de ZE ; le rectangle
sous AA, AT, avec les quarrés des droites rz, ZE, sera égal aux quarrés des droites
A2, 2E. Mais le quarré de Er est égal aux quarrés de r2 , ZE (47. 1) , car l’angle en
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l l Nt’a-0V 70 0i73 7a; ET , 3p63 703p si 673 EZT 700v1’0t’

N l ’ l ù N70:; à 470 "un Al, 2E 770v 3073 73 0373 7»;

l j N N NEAB’ 70 upas 673 700v AA, AI ,ut703 70v 0’073 7st;

rr 7007 i073 745 573 7:7; EA. la: «N li ET 7g? EB’«

a N N N.73 sipo: I570 7m AA , A? 1.09703 70v 4573 7»; En

sis autem ex A2 , ZEæquale est ipsum ex sa.
Ipsum igitur sub AA, A? eum ipso ex EPæc
quale est ipsi ex EA. Æqualis autem 21’ ipsi

En; ipsum igitur AA, A? eum ipso ex E8 æ-
qualc est ipsi ex EA. Ipsi autem et 15A æqua-

Îa’ov in) 7s: 31.73 75; EA. T53 0.173 75’; EA in:

i073 703 &73 757 EB , En, 3p93 703p si J73 EBA

janvier 755 cipal. J73 769 AA, AI [and 70:7 é73

73’; EB 701w il") 707; J73 751 EB, 8A, uorv3v

zapperas» 73 :573 75; El? A0173! ripa 73 573
78v AA, Al- 700v in) 7:; 0173 7:7; AB. finir ripa.

xénon , ne; 7è 357;.

nporaztz At
finir miroton lapai Tl rapt?" Élu-3;, 0173 à

N I I
700 comme 7p3; 73v dans! 7p077577mw «il»

N A. l t I I t069mm, mi tipiy 467w 70,109: 707 and", a à

lia sunt ipsa ex En, 3A , rectus enim 23A an-
gulus; ipsum igitur sub AA , A? eum ipso ex
EB æqualc est ipsis ex EB , BA. Commune at-
feratur ipsum ex En; reliquum igitur sub AA,
AP æquale est ipsi ex A8. Si igitur extra cir-
culum ,i etc.

PROPÔVSITIO xxxvn.

Si extra circulum sumatur aliqnod punclum ,
ex puncto autem in circulum cadaut duæ rectæ,
et nna quidem earum secet circulum altéra, veto

est droit, et le quarré de 15A est égal aux quarrés des droites A2 , 215; donc le
rectangle sous AA, ar, avec le quarré de tir, est égal au quarré de En. Mais
Br est égal à EB ; donc le rectangle sous AA , a, avec le quarré de en est égal
au quarré de EA. Mais les quarrés des droites EB , BA sont égaux au quarré de En

(47. 1), car l’angle EBA est droit; donc le rectangle sous AA, ar, avec le
quarré en , est égal aux quarrés des droites EB, BA. Retranchons le quarré commun

de en, le rectangle restantlsous AA, AI sera égal au quarré de AB. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVII.
Si l’on prend un point quelconque hors d’un cercle, et si de ce point on

mène deux droites dont l’une coupe ce cercle, et dont l’angle tombe sur
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FPOMÎWTp , 5 fi 73 673 73; 3M; 717;! 7mm]- in eum cadat , .sit autem ipsum sub toul secante

n N I l i l ttu; au "4:12:70; a70À0tpCuy0puvn; [4.97150
705 7s amadou and 75; 114,75; mprætpu’a; 70-07

Té; ai73 737; 7p0nn7700’ntç’ si 7pomi77000u

et ipsâ exterius sumptâ inter et punclum et con-

vexam cireumferentiam æquale ipsi ex incidentai
incidens continget circulum.

iodaient: 706 minou. t .
Ku’zÀou 703p 705 ABr siÀtiÇ900 71 Unptïsr i173;

73 A, Mi J73 703 A 7p3; 737 sandow 7p07-
7177077749 N0 «39:71:06 AFA , AB , uni ni pair

Extra circulum ABP sumatur aliquod punc-
tum A , et ex A in ABF circulum ineidant duæ
rectæ M’A, AB, et ipsa quidem APA secet,

circulum, ipsa vero A8 in eum incidat, sit
autem ipsum sub AA , A? æquale ipsi ex A3;
dico ipsum A8 contingere ABr circulum.

Ducatur enim ipsum ABP contingens ipso
AE, et sumatur centrum circuli ABF, et sit
z, et jungantur ZE , ZB,, ZA; ipse igitur ZEA

reclus est.
Et quoniam A! contingit A3? circulum , se-

cat autem ipsa APA ; ipsum igitur sub AA, Ar

AFA 7tpri’7w 73v du", si (Pi A8 7p007m7e’7œ,

i770» «N 73 J73 707v AA, AI" 7709 71,3 1’73 7:7;

43’ Aigu 371 ti AB içez’77s70u 703 ABr minou.

H969!» 703p 705 ABr içz770pu’m ti AE, ml

siléçôœ 73 xév7p01 705 ABr minou, and 6’070.

73 Z3, irai 573669690017 «si ZE, ZB, ZA’ si tipi:

ti73 ZEA 596.; i771.

Kari i703 si AE ioni77070u 705 ABr miroton,
n’y": «N si ATA’ 73 ripa 1573751 AA, AI in!

Û

ce cercle , et si le rectangle sous la sécante entière et la droite prise exté-
rieurement entre ce point et la circonférence convexe est égal au quarré de
la droite qui tombe sur ce cercle, la droite qui tombe sur le cercle sera tan-
gente à ce cercle.

Hors du cercle ABr prenons un point quelconque A , et menons de ce point
les deux droites au, AB , que la droite ArA coupe le cercle; et que la droite *
A8 tombe sur le cercle; que le rectangle sous AA , At soit égal au quarré de
A8; je dis que la droite A8 est tangente au cercle ABr.

Menons la droite ne tangente au cercle ABr’(r7. 5), prenons le centre du
cercle ABr (I. 5) , qu’il soit z ; joignons 2E , ZB , ZA ; l’angle ZEA sera droit (18. 5).

Puisque ne touche le cercle, ABr, et que au le coupe, le rectangle sous AA,
25
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in) 755 0i73 75; Ali. Hv 31’ 101M 73 573 75v

Il A: U A N l H i l NAA, AI nov 70» 0070 7»; AB’ 70 up: 470 7»;
AIE 770v irrité; 71,3 0’173 75; AB’ in 0ip0ui A]!

737 AB. En: (Fi ne.) si ZE 75 ZB in, N0 J’ai ai
l AE, El 3’00") 70:7; AB, BZ in: «’03, nui Bais-I;

A: l d . . l«570w nom: si ZA. l’aria: upas a 570 AEZ 7min

æquale est ipsi ex An. Erat autem et ipsum
sub AA, Ar æquale ipsi ex An; ipsum igitur ex
A! æquale est ipsi ex An; æqualis igitur A:
ipsi An. Est autem et 2E ipsi ZB æqualis , duæ

igitur A]! , EZ duabus A3 , BZ æquales sunt,
et basis ipsarum communis 2A; angulus igitur

737 573 AÉZ 30731 in. Open à si 573 AEZI 3,393

à”): nul si 573 ABZ. Rai in" si BZ infinie-
,u’vn J)0É,us7p0;, si 33 737 huilé??? 705 minou

7p3; 3p60i; 0i7’ dupa; 0,070,107» êÇGÏW’TITÆI. mi

705 minou. ri AB ripa ipé77070u 705 ABr nu,-
onu. 0,40m; (il 33196670171: rugir 73 xt’y7p0v 373

75; AI 757740531. mir 5p: minou, me) 703 555;.

AEz angulo A32 est æqualis. Reclus autem
A152; rectus igitur et ABZ. Et est BZ producta
diameter, ipse vero diametro circuli al) extre-
mitale ducta contingit et circulum; ipsa A8
igitur contin’git ABr circulum.-Simililer autem

ostendemus , et si centrum in At sit. Si igitur
extra circulum , etc.

AI’ est égal au quarré de AE (56. 5). Mais le rectangle sous AA , Ar est
égal au quarré de A8; donc le quarré de AE est égal au quarré de A3;
donc AIE est égal à AB. Mais ZE est égal à ZB; donc les deux droites AE , E2
sontégales aux deux droites AB , BZ ; mais la base ZA est commune; donc l’angle
A152 est égalàl’angle ABz (8. I)- Mais l’angle AEZ est droit; donc l’angle

ABZ est droit aussi. Mais la droite BZ prolongée est un diamètre , et une droite
’ perpendiculaire au diamètre etmenée d’une de ses extrémités est tangente au cercle

(16. 5). Donc la droite AB. est tangente au cercle ABr. La démonstration serait
la même si le centre était dans ar. Donc , etc.

un ne TROISIÈME LIvnE.
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ai. 215’000 stiôtiypuptpor si; 0707H: tdôdypapt-

play 3731240000600: Àiytrar, 370w ixia-7a 7077 705

inpawpu’vou 07050170; 7m15; ixia-ru; 77mm-

pî; 705 si; 3 iyypéçnm 3777711.
8’. 2765,00: Pi 3,44010); mpi «giflant 7tp17p0i-

90080:4 A6070", 37cv ixia-ru 7Àtup03 705 70-
plypœocpt’vau iranien; yttria; 705 mpl 3 70pr-

UWiener a77n70u.

DEFINITIONES.

I. Figura rectilinea in figurâ rectilineâ int-

cribi dicitur, quando nnusquisque inscriptæ
figuræ angulorum unnmquodque latus ipsius
in quai inscribitur contingit.

2. Figura autem Similiter circa figuram cir-
cumscribi dicitur , quando unumquodque lattis
eireumscriptæ unumquemque angulum ipsius
eirca quam circumscribitur contingit.

IJVRE QUATRIÈME
DES. ÉLÉMENTS D’EUCL’IDE.

DÉFINITIONS

I. Une figure rectiligne est dite inscrite dans une figure rectiligne , lorsque.
chacun des angles de la figure inscrite touche chaque côté de celle dans
laquelle elle est inscrite.

a. Semblablement une figure est dite circonscrite à une figure, lorsque
chaque côté de la figure circonscrite touche chaque angle de la figure à laquelle
elle est circonscrite.
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7’. 2955500 «Fil 05957pa,u.p40v si; minou Égypti-

900-941 M7071: , 370:7 inin» 7min 705 impat-
poptivou bruni: 75; 705 minou 7sptçep0iaç.

à”. Exi’îpa 33 05957p01p4p009 70103 015:0on 7e-

p17p0iqàts’60u Aéywal, 371v ixia-r» 7Àsup0t 705

7tp17p0up0pu’v0u içé77n70u 75; 705 150mo 7t-

PIÇEPIIIŒCQ. I "0’ miam; fi si; 01511.00 3,440100; 75707:: bapti-

900’841, 37007 ri 705 minou 70plot’ptm ixia-7»;

7Àwpî; 705 si; 3 inpiænau 0i77»70u.
ç’. miam; d’3 7tp3 0745,44. 70p17p0r’90060u Ai-

7t7ar, 3’711 si 705 151A00 7tprpipmr. insin»;

Â I H7min; 705 7tpi 0 70p17pztpt70u 477mm.

Ë. 13590701. si; ténor iratppso’ïnôat Aiyt70u ,

:7000 703 7ipa7a «.575; i73 75; mpnptptiet;
705 minou.

nPOTAEIz si.

Bi; 73v 3060374 ténor 75 33095071 :5664, lui

l H N N I l LIpar": 000-31 7»; 705 amome diapause, 56’)"

l N , Imenu suppurai.

5. Figura veto rectilinca in circula inscribi
dicitur, quando unusquisque angulus circum-

tscriplæ contingit circuli circumi’erentiam.

4. F ignra autem rectilinca circa circulum cir-
cumscribi dicitur , quando unumquodque lattis
circumscriptæ coutingit circuli circumferentiam.

5. Circulus vero in figurâ Similiter dicitur
inscribi , quando circuli circumferentia unum-
quodque lattis ipsius in quâ inscribitur contingit.

6. Circulus autem circa figuram circumscribi
dicitur, quando circuli circumfcrentia unum-
quemque angulum ipsius circa quam circum-
scribitur contingit.

7. Beeta in circulo aptari dicitur, quando
termini ejus in circumi’crentiâ snnt circuli.

PROPOSITIO I.
ln date circula data: recta: , non .majori exis-

tenti circuli diamétro , æqualem rectam aptare.

5. Une figure rectiligne est dite inscrite dans un cercle, lorsque chaque angle
de la figure inscrite touche la circonférence de ce cercle.

4. Une figure rectiligne "est dite circonscrite à un cercle , lorsque chaque
côté de la figure circonscrite touche la circonférence de ce cercle.

5. Semblablement un cercle est dit inscrit dans une figure rectiligne, lors-
que la circonférence du cercle touche chaque côté de la figure dans laquelle
il est inscrit.

6. Un cercle est dit circonscrit à une figure, lorsque la circonférence du
cercle touche chaque angle de la figure à laquelle il est circonscrit.

7. Une droite est dite adaptée dans un cercle , lorsque ses extrémités sont
dans la circonférence de ce cercle.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Dans un cercle donné, adapter une droite égale à. une droite donnée, qui
n’est pas plus grande que le diamètre.
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linon a (Mg); 163mo; à ABr, si fi «raflât: nî-

Ocïœ fui FMICBV 13; 705 minou (bayé-mou si At

à? Na si; ’ràv ABr miner 7:37 A 96°91’; Yen! cô-

Otï’ay huppée-al.

H394» 105 ABr :10,wa àépnrpoç a; Br. Bi
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t a I æ I x s t l ’70 swrrzxôw. supporta: 71!) u; en ABr zu-
xÀov 7’37 A 2:39:14 in si Br. Ei NI [azur irriv

si Br 73k A, suffit? ri A in si r15, mi m’y-

A

Z
A

7H.) [Liv-3 753 r, Étantæ’pwn «fi 753 r1: mina;

ytçpaiqaeœ 5 AEZ , un) ivreësüxew à rA.

En) 03v 73 I’ nps’ïov m’y-rpoy Ërri 7017 AEZ nu,-

onu, in inîv à rA 15 r5. Anal q? A a; r54
Émis! in. ai si A «zip: 1’97 TA iniv Yen.

Bi; cipal 767 3300.1071 xâxÀoy 7:37 ABr, 7:5 (Fi:-

Ou’a-p 169:1; 737 A5, 7011 flippera: si TA. 07np

aï: retînt.
t

Sit datus Circulus ABr, data autem recta
A non major circuli diametro 5 oportet igitur in

ABr circule ipsi A rectæ æqualem rectam
aptare.

Ducatur ABr circuli diamcter Br. Si qui-
dem igitur æqualis est Br ipsiA , factum erit
propositum. Aptala est enim in ABr circulo ipsi
A rectæ æqualis Br. Si vero major est Br ipsâ

A, ponatur ipsi A æqualis TE, et centra

quidem P , intervallo vero r2, Circulus descri-
batur AEZ, et jungatur FA.

Quoniam igitur P punctum centrum est ipsius
AEz circuli , æqualis est FA ipsi r2. Sed ipsi A
ipsa F3 est æqualis; et A igitur ipsiPA estæqualis.

In dato igitur circule ABr , dallas recta: A,
æqualis aptata est FA. Quod oportebat facere.

’ Soit ABr le cercle donné, et A la droite donnée, qui n’est pas plus grande

que le diamètre de ce cercle; il faut dans le cercle ABr adapter une droite

égaie à la droite A. ,Menons le diamètre Br du cercle ABr. Si la droite Br est égale à la droite
A , on aura fait ce qui était proposé. Car on aura adapté dans le cercle ABr ,
une droite Br égale à la droite A. Mais si la droite Br est plus grandes que la
droite A, faisons r15 égal à A (5. 1), du centre r et de l’intervalle r5 décrivons
le cercle AEZ, et joignons TA.

Puisque le point r est le centre du cercle A132 , la droite TA est égaleà la
droite ra ; mais A est égal à r15; donc A est égal à rA. l

Donc dans le cercle donné ABr on a adapté une droite FA égale à la droite
donnée A. Ce qu’il fallait faire.
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nporAztz 3’.

115;; 73v «ladin: xôonv Tl; 900;": unaire.
t’a-0767109 7pi7mor 377911444].

En» 3 iodai; 161M; a ABr, 73 d’à faillir
I 7pi’yuvov 73 VAEZ’ 517 N si; 78v ABr miner

71.3" AEZ native: infiytor 7pt’7awov Ëwpciwlm.

puE

me» 705 ABr d’un; êçzmape’rn la H6

and 73 A , nul alumina vrpàç’ 7g? A9 triade:

ml 7g? vrpô; attiré? cuprite 74:5 A 737 67:3 AEZ

7min le")! i; 67:3 GAP «à», æpàç’ 75 HA
«59:19: nazi 71; vrpàç 150737 amuît» 7g? A 71,7 613

ZAE3 in 1l 67:8 HAIS, mati imÇdzfiu il Br.
QO

PROPOSITIO Il.

ln date circula dalo triangulo æquiangulum
triangulum inscribere.

Sit datus Circulus ABr , datum vero trian-
gulum A152; oportel igitur in ABr circulo ipsi
AEZ lrinngulo æquiangulum triangulum inscri-
berc.

Ducatur ABr circulum contingens ipsa ne
in A , et constituatur ad A9 rectam et ad punc-
tum in eâ A ipsi AEZ angulo æqualis ipse GAP;

rursus, ad HA reclam et ad punctum in câ A
ipsi ZAE æqualis HAB , et jungatur Br.

PROPOSITION Il.
l

Dans un cercle donné , inscrire un triangle qui soit équiangle avec un triangle
donné.

Soit ABr le cercle donné, et AEZ le triangle donné ; il faut dans le cercle
ABr inscrire un triangle qui soit équiangle avec le triangle donné AEZ.

Menons la droite ne, de manière qu’elle touche le cercle ABr en un point A,
et sur la droite A6 , et au point A de cette droite faisons l’angle en égal à
l’angle AEZ (a5. r). De plus sur la droite HA, et au point A de cette droite
faisons l’angle HAB égal à l’angle un: , et joignons Br.
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El; 13v 629074: il): miner au; «9094171 7p:-
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Quoniam igitur ABP circulum contingit ali-
qua recta 6A , a contactu autem ad A in cir-
culo ducta est recta AI’ , ipse ütique GAP æqua-

lis est ipsi in altemo circuli segmenta angulo
A31”. Sed ipse GAP ipsi AEZ est æqualis; et
ABr igiturangulus ipsi AEZ est æqualis. Prop-
ter eadem ntique et ipse AFB ipsi ZAE est æ-
qualis , et reliquu! igitur BAP reliquo EZA est
æqualis. Æquiangulum igitur est ABF triangu-
lumipsi AEZ triangulo, et inscriptum est in ABF

circule. .In dato igitur circulo dato triangulo æquian-
gulum triangulum descriptum est. Quod opor-
tebat facerc.

, PROPOSITIO III.
Circa datum circulum dato triangulo tequi-

angulum triangulum circumscribere.

Puisque la droite 6A touche le cercle ABr, et que la droite Ar a été menée
dans le cercle du point de contact A , l’angle en est égal à l’angle ABr ’placé

dans le segment alterne du cercle (52. 5). Mais l’angle en est égal àl’angle
A152 ; donc l’angle ABr est égal à l’angle AEz. Par la même raison l’angle ArB est égal

a l’angle ZAE; donc l’angle restant BAT est égal à l’angle restant En (52. i) ;

donc le triangle ABr est équiangle avec le triangle AEZ , et il est inscrit dans le

cercle ABr (déf. 5. 4). tDonc dans le cercle donné , on a inscrit un triangle équiangle avec un triangle
donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION 111.

Ann cercle donné, circonscrire un triangle équiangle avec un triangle

donné. i ’ A ’
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O l l N I n N lun nunc?» a»; 1p KB 10005: mu 79. avec

4515? dupoit). 1-5 K a? [du 61H; AEH 7min; l’a-n

à 6m) 31m, 7;? N 6m) ne in si ria-à BKI’,

nul du 75v A, B, r figuline! izba" Épand-
luvu 70:7 ART Hindou «si MM, MBN, NFA.

Rai ianl ipémon-m 1-05 ABr minou a; AM ,

MN, NA and val A, B, r amuïe, ul’ im-
Cwyvéptvati n’en a; KA, KB, tu" 5,61) ripa
u’a-lv a; vrpàç 707; A , B, r n’aime 7min". mal i

I
lui Toi; AMBK rerpxwhüpou ai retape; 7min!

Sit datus circulas ABP , datum autem trian-
gulum AEZ ; oponet îgitur circa ABI’ circulum

ipsi AEZ triangulo æquiangulum triangulum cit.

eumscriberc. lProducatur Ez ex utrâque parte ad il, e
puncta, et surnatur ABI’ circuli centrum x ,iet i

ducatur utcunquc recta Il , et constituatur
ad Il rectam ct ad punctum in et K ipsi qui.

AHe le
dom AEH angulo æqualis DM , ipsi vero ne
æqualis BIT , et per A , B , P puncta ducau-
tnr tangentes ipsum Air circulum ipsæ AAM ,

un! , un.
Et quoniam contingunt ABI’circulum ipsæ A! ,

un , NA in A , B, t’punctis , etjunctæ sunt x4,

Il! , tr; recti utique sunt ipsi adA , B , r punch
anguli. Et quoniam AMBK quadrilateri quatuor
anguli quatuor reclis æquales sunt , quandoqui-

Soit ABr le cercle donné , et A152 le triangle donné; il faut au cercle ABr cir-
conscrire un triangle équiangle avec le triangle A152.

Prolongeons la droite E2 de part et d’autre vers les points H, e (dama) , pre-
nons le centre K du cercle ABr (1.5), menons d’une manière quelconque la
droite K8, faisons sur la droite KB , et au point K de cette droite, un angle BKA
égal à l’angle AEH , et l’angle BKr égal à l’angle A28 (25. x) , par les points A, B , r

menons les droites AAM , MBN, NrA tangentes au cercle ABr (t7. 5).

Puisque les droites AM, MN, NA touchent le cercle ABr aux points A,
a, r, et que l’on a joint RA, x3, Kr, les angles aux points A, a, r se-
ront droits (18. 5). Et puisque les quatre angles du quadrilatère AMBK sont
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rirpataw 59817; in: tin-ln, irai Nm? nul si; No deal et in duo lriangula dividitur AMBK, et
Tpt’ymm J’IclptT-rm 75 AMBK, ldl Je" épatai a;

1375 MAX, KBM yæn’m3’ Aot7al il): ai 0’73

AKB, AM8 &er 59617; in: clair. Elrl à nul
et; 673 AEH, AEZ «Pari! 39917; l’un ai ripa

573 AXE, AM8 717; I373 AEH, Ali; in;
clair, (in il 673 AKB 737 575 AEH ion-li Ïn’

Mimi ripa: t; I373 AM8 A0179? un? I573 AEZ inlv .

in. 01min; NI 43194660174; 37: mal ri 573 ANM

1’37 673 AIE inlv 7er nazi A0779: 591 si I575

MAN Marin 1? 675 EAZ inlv in. Ira-Mm»
alpe irrl 1-3 AMN TPII’yflVOV au; AEZ 17174575»,

un) 7tp17e’ypa7’rm mpl 15v ABI’ miner.

flapi 75v hein-1 aillant minot 75 éteint-n 7p:-
7-619 ingénu 791’740"! mpqt’ypmr’rm. 079p

j atût 70men.

surit recti MAX , REM anguli; reliqui igitur
AKB , AM8 duobus rectis æquales surit; sunt
autem et A!!! , A22 duobus rectis æquales ; ipsi

igitur Axa , AM8 ipsis A!!! , au æquales sunt ,
quorum AKB ipsi AEH est æqualis; reliquus
igitur AM3 reliquo AEZ est æqualis. Similiter
utique ostendetur et ipsnm ANM ipsi A25 esse
æqualem; et reliquus igitur MAN reliqno RAZ
est æqualis. Æquiangulum igitur est AMN trianv

gulum ipsi AEZ triangulo, et circumscribitur
circum ABI’ circulum.

Circa datum igitur circulum dato triangulo
æquiangulum triangulum circumscriptum est.
Quod loportebat facere.

égaux à quatre angles droits (52. l)’, car le quadrilatère AMER peut se di-
viser en deux triangles; mais parmi les angles de ce quadrilatère, les angles
MAX, REM sont droits; donc les angles restants AXE ,- AM8 sont égaux à
deux droits. Mais les, angles AEH, AEZ sont égaux-à deux droits (I5. r);
donc les angles AKB, AM3 sont égaux aux angles AEH, AEZ; mais l’angle au
est égal à l’angle AEH; donc l’angle restant AM8 est égal à l’angle restant
A52. Nous démontrerons semblablement que l’angle ANM est égal à. l’angle
au; donc l’angle restant MAN est égal a l’angle restant EAZ (52. I). Donc le

triangle AMN est équiangle avec le triangle nez , et il est circonscrit au cercle

Anr (déf. 4. 4). t "
Donc un triangle équiangle avec un triangle donné a été circonscrit à un

cercle donné. Ce qu’il fallait faire. r

26
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nporAztz JV.

Bi; 75 508i: rpiyurov miner inpéwlau.

Etna ni Mir filament Tri ABP (Nid)? si; 75
ABr 171300707 du" initialer.

Tri-priodonte ci I575 ART, APR 7min: fixa.
117; BA, TA «idéals, nul praMi-ruà’ar aiÀ-

M’Aau; navrai 73 A tupaïa, nul fixeront fini

7m? A i7l 7è; An, Br, TA «Mita; viol-rot ai
AE, Az , AH.

Rai irai in inlv Il 575 ABA 7min. 1:5 673
ABrI, irrl «il «à épeti à a"; BEA 596,? et? I376 BZA

in , No IN flibustai. in: ni. 58A, ZBA , ni; No

I A! A I V Ü A I7m41; Talç’ Jim 707ml; M’a; axone, au: [au

7Atupàv par; 7Àtupê in", 7573 é7oflt’rom

o t l a w n A a n lU7") [un un un" 7eme», un"! nous! 7m RA,

PROPOSITIO 1V.

In dato triangulo circulum inscribere.
Sit datum triangulum ars ; oportet igitnr

in ABI’ triangulo circulum inscribere.

Secentur ABt’ , au anguli bifariam ab ipsis

3A , FA rectis , et conveniant inter se in A
puncto , et ducantur a A ad An , Br ,PA recta
perpendiculares A! , Az , AH.

T

Et quoniam æqualis est ARA angulus ipsi Air ,

est autem et rectus BEA recto BZA æqualis ;
duo igitur triangula sunt 28A , I 23A, duos an-
gulos duobus augulis æquales habentia, et unuxn

ligua uni lateri æquale , sustendens unum arqua-

lium angulorum, commune iis ipsum SA. Et

PROPOSITION 1V.

Inscrire un cercle dans un triangle donné.

Soit ABr le triangle donné; il faut dans le triangle am- inscrire un cercle.
Partageons en deux parties égales les angles ABr, ArB par les droites BA ,

rA; que ces droites se rencontrent au point A, et du point A menons aux
droites An , Br , rA les perpendiculaires AE , Az, AH (12. I).

Ç

Puisque l’angle ARA est égal a l’angle ABr , et que l’angle droit BEA est égal

à l’angle droit 132A, les deux triangles EBA , 213A ont deux angles égaux à
deux angles , et un côté égal à un côté , le côté commun BA qui soutend un des
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cati 7è; Muni; de: rainurai; 747; A017atTç 7Mo-

pzïç in; 350w". in cipal il AIE 7g? AZ. Ali ni

oui-rai J’ai tu.) I; AH 737 AZ in): in. Ai 7pt7ç
591 «ioda. ai AE, AZ, AH in: infini; 01’01’le

501p: 110’779? 753 A, 1&5 dlldfln’fldfl’l iri 707v

A15, AZ, AH 1610.0; andçollull’aç 35e: aux) J’ai

75v A0175? N’utillm’, nazi Mai-447m 75v AB,

Br, TA amatir, chai 75 épeai; tiret: 71’; 7pàç

707; E, Z, H angelot; 7min. Ei 7&9 744:7
cul-rait, i771: 1’ 7»? hdfiu’TPq) 705 21610.00 7’38;

riflai; 0i7’ dupa; chaut," iv7àç 7i770u0-At 705
xénon , 37tp «170.707 iJ’It’XOnG’ «le alfa 57 m’y-

7ptp A, humiliiez-n «Pi iyl 751 A15, Al, AH 71m-

oo’pwoç minime n’y": 7d; A8, BT, TA tôÛu’atr

épiait-nu ripa aé-rôv nazi insu 160.0; inuite,»-

pin; si;8 7B ART 130170709. 157717944586.) à;

2151-19.

Bi; sipo: 73 hâler 7piyawov 75 ART ténia;
iyye’ypamat 6m EZH. 07cl: NM 7otiivrau.

reliqua igitur lutera reliquis lateribus æqualia
habebunt; æqualis igitur AE ipsi AZ. Proptcr
eadem utique et AH ipsi A2 est æqualis. Tres igitur

recta: Ali, AZ, AH æquales inter se sunt; ergo
centro A , et intervalle unît ipsarum AE , Az , AH

circulus descriptus transibit et per reliqua puncta,

et continget An , Br, TA rectas, propterea
quod recti suut ad E , Z, H puncta anguli. Si
enim secet ipsas , tarit ipsa diamétro circuli ad

rectos ab extremitate ducta intra ipsum cariens
circulum , quad absurdnm’ ostensum est; non

igitur centra A , intervalle autem unâ ipsarum
AE , AZ , AH descriptus circulus secat A3 , Br ,

TA rectas; contingit igitur ipsas , et erit cir-
culus descriptus in ABP triangulo. Inscribatur
Il; ZHE-

In date igitur triangulo ABP circulas ins-
criptus est EZH. Quod oportebat facere.

angles égaux; ils ont donc les côtés restants égaux aux côtés restants (26. i);

donc AE est égal à Az. Par la même raison AH est égal à A1. Donc les trois
droites AH, Az, AH sont égales entr’elles; donc le cercle décrit du point A
et d’un intervalle égal à une des droites AE, AZ, AH passera par les autres
points , et touchera les droites AB , Br, TA , les angles étant droits en E , z, H.
Car si le cercle coupait ces droites, une perpendiculaire au diamètre d’un
cercle et menée d’une de ses extrémités tomberait dans ce cercle, ce qui a
été démontré absurde (16. 5); donc le cercle décrit du point A et d’un inter-

valle égal à une des droites AE, Az, AH ne coupera point les droites AB, Br,
TA ; donc elle les touchera, et ce cercle sera inscrit dans le triangle ABr(déf. 5. 4).
Qu’il soit inscrit comme ZHE.

Donc dans le triangle donné A31", on a inscrit le cercle un. Ce qu’il fallait

faire.
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npo-rAzI: e’.

flapi 73 J’oOiy TPII’yœVW xézMy 7tptypaiwlvau.

Enta 7è «bah 7p”) (J107 73 ABT’ à? hl 7IPi

7è 906B: 7pi7uv07 7l ABT En" mystifiiez.

Twptt’a’eumv ci AB, AT tôOIÎau’ (rixe. 1170i.

73. A , E tamia , nazi :173 75v A , E cumin» 70:7;

AB , AT 793; 5980i; izba-av ai A2 , ZE’ mp7!-

0’039711 dl in: irri; 705 ABT 7ptyaivou , il i7i

73’; in "ioda, :873; 75; Br.

A

20’47177i7auv odr’ i175; 7p0’1’tp0v tut-rai 73

Z, nul i7tCtIix9umv ai ZB, 2T, ZA. Karl imi
7051 inlv si AA 79’ BA , Mini Pi xdl 7pti; 5990i;

Il AZ’ Bain; il): si A2 flint 7:5 ZB irriv 7773.

PROPOSITlO V.

Circa datum triangnlum circnlum circum-
scribere.

Sit datum triangulum ART; oportet igitur
circa datum triangulnm ABP circnlum cir-
cumscribere.

Secentur A]! , A? rectæ bifariam in A , E
panetis , ctab ipsis A , Epunctisipsis AB , At ad
rectos ducantur AZ, ZE. Convenient autem vel
intra ABP triangulum , vol in Br rectâ , vcl
extra 8T.

A t AA B P s’y
B r Conveniant igitur intus primant in Z , et

gantur zn , ZT , ZA. Et quoniam æqualis est
AA ipsi 3A , commuais autem et ad rectos ipsa
A2; basis igitur AZ ipsi ZB est æqualit. Simi-

PROPOSITION V.

Circonscrire un cercle à un triangle donné.
I Soit ABT le triangle donné 5 il faut au triangle donné ABT circonscrire un cercle.

Coupons les droites AB, AT en deux parties égales aux points A, E(Io. I),
et des points A , E menons aux droites AB , Ar les perpendiculaires Az , 215 (1 1. I);
ces perpendiculaires se rencontreront ou dans le triangle ABr , ou dans la droite
BT , ou hors de la droite Br.

Premièrement que ces perpendiculaires se rencontrent dans le triangle, au
point z ;joignons ZB , zr, ZA. Puisque AA est égal à BA , et que la perpendiculaire
Az est commune et à angles droits, la base AZ est égale à la base ZB (4. I). Nous
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mais»; (NI 36507107 371 mi si T2 7:5 Az inlv
in, 05070 irai si ZB 75 ZT inirll in’ «si qui";
à”): ai ZA, ZB, ZT in: àÀAn’Am; ricin O sipo.

0:inqu 7G z, àarnipan dl s’il 75v ZA, ZB,
2T réac; 7Patpâpwa; rift: ami tillé. 750 Àot7ôv

npu’œv , anal i071: 7Ip170’ypzpyir0; 5 mina; 7rpl

70 ABT TPIIWYOV. ntP17P1Çt’0’6w5 à; 5 ABT.

And (NI ai Az , El 00’47177i7u0-atv i7i 717;

ET tænia; zanni 7è Z , Ê; i940: i7i 7:7; àu’ripn;

uwratypatçïtç, nazi i7ICtIix90t il Al. Quais»; NI

901507400 370 73 Z nptîov xir’rpov i07i 703 7epl

75 ABT 1121700000 7IP17pa90pt’vou tréfilai.

AÀÀai hl et; AZ, El truy7t77t’7ucatv titré;

703 ABT 7pryaivou, navra 78 Z mil", ai; i740:
Ë7i 75; 7pt’7n; m717paçiç, nazi imëttixôœratr

ai A2 , BZ, TZ. Rai i7tl mil" in irriv si AA
737A15, sur»? Â’i ami fifi); épâai; si AZ’ flirt; ripa

ri A2 Béa-u 7g? LB inly in. O,u.01’w; IN higo-

puv 57: uni il ZT 75 2A irrir in, (3070 ami Il
ZB 737 ZT irrivô in’ .5 4p: 74’An7 m’y-mg.) 75

Z, limant" «il ivl 703v ZA, ZB, ZT mina;

liter utique ostendemus et ipsam T2 ipsi Az
esse æqualem, quare et ZB ipsi 2T est æqua-
lis; tres igitur ZA , ZB , 2P æquales inter se
sunt. Ergo centre Z , intervallo autem unâ ip-
sarum ZA , ZB, 2P circulas descriptus transi-
bit et pcr reliqua puncta , et erit circumserip-
tus circulas circa ABP triangulum. Circum-
scribatur ut ABI’.

Sed et AZ, EZ conveniant in ET recta in
Z, ut se babet in secundâ figurâ, et jungalur

Az. Similiter utique ostendemus z Punctum
centI-nm esse ipsius circa ABT triangulum cir-
cumscripti circuli.

Sed et AZ ,. E2 conveniant extra ABF trian-
gulum , in Z rursus , ut se babel in tertià figuré ,

et jungautur AZ, BZ, TZ. Et quouiam rursus
æqualis est AA ipsi A3 , communis autem et ad
rectos ipsa A2; basis igitur Az ipsiZB est æqualis.

Similiter utique ostendemus et zr ipsi ZA esse
æqnalem , quare et zn ipsi Zl” est æqualis; ergo

rursus centre z , intervallo autem unâ ipsarnm
ZA , ZB , 2T circulus descriptus transibit et pcr

démontrerons semblablement que rz est égal à Az ; donc, ZB est égal à zr; donc

les trois droites 1A, 23 , zr sont égales entr’elles. Donc si du centre z, et
d’un intervalle égal à une des droites 2A, 213 , zr, on décrit un cercle, ce cercle
passera par les autres points, et ce cercle sera circonscrit au triangle ABT (déf. 6. 4).
Qu’il soit circonscrit comme ABT.

Mais que les droites Az, El se rencontrent dans la droite Br, au point
z, comme dans la seconde figure; joignous Az. Nous démontrerons sembla-
blement que le point z est le centre du cercle circonscrit au triangle ABT.
. Mais enfin, que les droites Az , 152 se rencontrent hors du triangle ABr,
au point z, comme dans la troisième figure , et joignons Az , BZ , rz. Puisque AA
est encore égal à AB , et que la perpendiculaire A2 est commune et à angles droits ,
la base Az est égale a la base ZB (4. i). Nous démontrerons semblablement que.
zr est égal à 2A; donc ZB est égal à zr; donc encore si du centre z , et d’un.

intervalle égal à une des droites ZA, ZB, zr, on décrit un cercle, ce
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reliqua pnncta, et erit circumscriptus circanaçépnoç lift: tu) thaï 75v Àolwâv (tintin,

A3? triangulum. Et describatur ut ununi indu mpqpœpôpnoç repl 73 ABr flibuster.
la!) 717paip9œ à; A3143.

mpl 15 me. ifs; 113179707 d’un; 71917579:-

æ’rau. 07m: 1h: 7015611.

Circa datum igitur triangulum circnlus cir-
cumscriptus est. Quod oportebat facere.

HOPIZMA. COROLLARIUM.
Etmanifes’tum est , quando quidem intra trian-l aRai pampàv 37:, il?! ph irraç 70v rpqéyou

gulum cadit ccntrum circuli , ipsum BAI’ angu-Q f lorins: 75 ICIFTPOY 703 zénana, n une BAI 7n-

A E r BrT

gin

Hfiùë-EP A.ils-nô ï

-À.4r"!
. a»C

an;

sa
r]! 1-. .. . a

A yl- une

.-- fi- --.e-A j- Ï-

s a

n’a, iy potiron. galbant 4-05 ipmuxh’ou Tuyxai- lum, in segmento majore quam semicirculo exis-

vowac, hais-7m ion-lu (matir 31’s N ivrl Tif; Br

n . - A--. . 4.-. âltfhh

a.-0.a 4
1 tentem,minorem esse recto; quando autem in Br

dada; fi 1.3.7ng "in" , â 67:3 BAr 7min rectam centrum cadit, ipsum BAI” angulum , in
t’y imitant]? runabout: 55:85 in". Ë" fi 1-2; semicirculo cxistentem, rectum esse ; quando
m’wpov 705 mitant] Ëu’ràç Tplyu’vou 7r5’7r7919, a; vero centrum circuli extra triangulum cadit,

à??? BAT, i-y ladanum Tpûpwn 108W ilpmuxmlou lpsum BAT, insegmento minore quam semicir-

cercle passera par les points restants, et il sera circouscrit au triangle ABr.
Qu’il soit circonscrit comme ART.

Donc un cercle a été circonscrit dans un triangle donné. Ce qu’il fallait

faire.

COROLLAIRE.

Il estiévident que si le centre du cercle tombe dans le triangle, l’angle BAr
compris dans un segment plus grand qu’un demi-cercle, est plus petit qu’un
angle droit; que si le centre du cercle tombe dans la droite Br, l’angle BAT
compris dans un demi-cercle , est droit; que si enfin le centre du cercle tombe
hors du triangle BAr, l’angle BAr compris dans un segment plus petit qu’un demi-
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ruyxénuut, [aigus Écrit! 5,3059 ne" nul 374v 61110; majorem un r "1°- Quare et quando minot

haïr-rut! 5995; 70770in il châtain 7min, Ml; "cm eu du!" "Plus y in"?! triangulum conve-
nt? Tplyfl’flw WFWIC’DÜV’I’ÆI" «si A2, EZ’ 3747 il nient A1 a Il 5 quando autem rectum , in gr ;

.390à,i1ri7ïç 81" 37cv Il ,14:in 39657:, intis 75; quando veto major recto , extra Br.

Br". iHPOTAEIS ç’. PROPOSITIO v1.
El; 1’31 P0957111. mixa" n’a-Pointu]! input-4m. Il! 5810 Cîrculo quadratum inscribere.

. Env 5 «539:7; mina; 5 ABl’Ae 3X7": si; 73H Sil dams CÎrCUIlIS AM’A si oportet igitur in

ARIA du" rtrpdymor inpislau. ABFA CirClllo quadratnm inscribere.
m

A

it

Hxôumr 7017 ABI’A d’une No" 914,417?" Ducantur ipsius ABPA circuli duæ diametri
"Pa;- 5P9è; émiant; au: At, RA. a!) baguage". AI’ , SA ad rectos inter se, et jungantur AB ,

aîAE,Br,rA,’AA. BENJA-
Kal irai in inlv ai DE 7:5 13A; n’y’rpov 7&9 Et quoniam æqualis est DE ipsi EA , centrum

1.3 E, un; fi un) 7,93; aimai; i EN pain; 1?; enim E, communis autem et ad rectos ipse 12A ;
ai A8 Béa-u T; AA in lui. Aral.3 ni. attirai. baals igitur A! basi AA æqualis est. Propter

cercle, est plus grand qu’un angle droit. C’est pourquoi si l’angle donné est

plus petit qu’un droit, les droites A2, El se rencontreront dans le triangle,-
s’il est droit, elles se rencontreront dans Br , et s’il est plus grand qu’un droit,
elles se rencontreront hors de la droite Br.

PROPOSITION, Vi. i
Inscrire un quarré dans un cercle dOnné.

Soit ARIA le cercle donné; il faut inscrire un quarré dans le cercle un.
Menons les diamètres AI, RA du cercle ABTA perpendiculaires l’un à l’autre

(Il. 1), et joignons An, Br, rA, AA.
Puisque lames: égal à 15A , car le point E est le centre , et que la droite

15A est commune et à angles droits, la base An est égale ala base AA (4. x).
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J’ai tu) iza’n’pa 1-57 Br, IA 51115,); 757 HA ,

AA in. irrite t’a-tirràcupn 5p: in) 73 ABIA
nrpévràwpov. Aigu (N 371 ami 31100767407. En)

7èp ai BA nôOtTa héperpéç in: 708 ABIA xé-

onu, tipixtixîttor il): irrl 73 BAAt épôii sipo:

si 673 BAA yœviali. A18. rai attirai N la) info-ru
1’51 6713 ABI, RIA, IAA ôpôii Ërnr épand-

a
nov il); in) 75 ABIA TITPa’flÂwPM. mixe»

(il ml iréwÀtupov’ entubant ripa: i071. K4?

iniypzmat si; 131 «luis-r: ARIA xdnAor5.

51’; nife ricaines du» 737 ABIA 7177479:-

yor iyyt’ypmau 13 ABIA. 0m? un noria-m.

eadem utique et utraque ipsarum Br, FA utri-
que ipsarum BA , AA æqualis est 3 æquilatertun

igitnr est DIA quadrilaterum. Dico autem et
rectangulum. Quoniam enim 3A recta dîmes
ter est ipsius ABPA cireuli , semicirculum igi-
tur est BAA ; rectus igitur BAA angulus. Prop-
ter eadem utique et uququiaque ipsorum ABI,

I

nrA , un reclus est; rectangulum lgitur en
ABIA quadrilaterum. Ostensutn est autem et

A æquilaterum ; quadratum igitur est. Et inscrip-
tum est in data ABPA circule.

ln date igitur circulo ARIA quadratum in»
criptum est ABI’A. Quod oportebat facere.

Par la même raison, chacune des droites Br, IA est égale à chacune des
droites BA, AA; donc le quadrilatère ABIA est équilatéral. Je dis aussi qu’il est

rectangle. Car puisque la droite BA est un diamètre du cercle ABrA , la
figure BAA est un demi-cercle. Donc l’angle BAA est droit (51. x). Par la
même raison , chacun des angles ABr , BIA , IAA est droit aussi ; donc le qua-
drilatère ABIA est rectangle. Mais on a démontré qu’il est équilatéral; donc

ce quadrilatère est un quarré. Et ce quarré est inscrit dans le cercle ARIA.
Donc on a inscrit le quarré ABl’A dans le cercle donné ARIA. Ce qu’il fal-

lait faire. ’
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l’IPOTAZIE C.

flip) Tir 19092371 mimer rtrpaiywvor mp1-

7Pi44". LErre (Fade); mina; 5’ ABTAt à? «il»? 7nPi 13v

ABIA ténor rerpaiywvov wspiypa’alau.

erœa’zv 705 ABIA Miaou J60 thrips-quo:
"par 5995:; ciÀÀtiÀcu; ai AI, BA, au; Éloi 75v V

A, B, I, A amusie)? fixent-av Mur-refisse: nô
ABIA minou ai 2H , ne, en , K2.

PROPOSITIO VII.

Circa datum circnlum quadratum circum-
scrihere.

Sit datus circulus ABIA; oportct igitur circa
AÉIA circnlum quadratum circumscribere.

Ducantur ARIA circuli duæ "diametri AI,
BA ad rectos inter se, et per A, B , P, A
puncta ducantur contingentes ABI’A circnlum

ipsæ 2H, ne, on, K2.

H A Z

a E Ail

("à l K
Emi 057 iça’vrrwau ni 2H 706 ABIA miaou,

in?) «Fi 1’06 E xivrpou irrl voir tut-rai 73 A ivra-

Qtir incuit-rat: si EAr ai in orpin; tu; A yawls:
épôat’ ciel. Ami ni nui-rai «hi mi” ai mai; qui";

B, I, A fl’LHIOIÇ 7min" ôpôau’ sin. K1) inti

2995 in" à 5’35 AEB 7min, in: à rififi ne)

Quoniam igilmj contingit ZH ipsum ARIA
circnlum , ah E autem centre ad’conlaclum

A ducitur EA; ipsi igitur ad A anguli recti
sont. Propter eadcm utique et ad B, I, Apuncta
anguli recti sunt. El quouiam reclus est AEB
angulus , est autem reclus et 53H; parallela

PROPOSITION VII.

Circonscrire un quarré à un cercle donné. ,
Soit ABI’A le cercle donné ; il faut circonscrire un quarré au cercle ARIA.
Menons dans le cercle ABrA, les deux diamètres AI, na perpendiculaires l’un

à l’autre, et par les points A, B, r, A ’menOns les droites 2H, ne, en, KZ

tangentes au cercle ABIA (I7. 5). . pPuisque la droite 1H est tangente au cercle ABrA , et que. la droite 15A a été
menée du centre E au point de contact A , les angles sont droits en A (28. 5).
Par la même rasion, les angles sont droits aux points B , r , A. Et puisque
l’angle AEB est droit, et que l’angle EBH est droit aussi, la droite H6 est paral-

27
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n 67:3 EBH’ vraPIz’ÀÀttÀoç 1P; in); si ne 73? igitur est ne ipsi AI. Propter eadcm utique et

AI. Mai. Toi. attirai N la); Ar 1-25 2K in) map- AI ipsi 2K est parallela; quare et H6 ipsi Z!
WnAoç’l. Ont un) il Hein? 2K in) mafia"- est parallela. Similiter utique ostendemus et
AM5. 0min; N ùiEopw in and inarip: 1-57 utramque ipsarum HZ, 9K ipsi BEA esse paral-
l-IZ , 9K 75 BEA in) wapwnxoç. nafwnaé. lelam. Parallelograma igitur sunt HK , HI , Al,
7szquz in) vrai, 14K, Br, AK, 13, axe 7" ZB , BIC; æqualis igitur est HZ quidem ipsi en,
â’Pd iniy si [Liv HZ 7:5 ex, à (Il He 7,? 2K, ipsa vero H9 ipsi ZK. Et quoniam æqualis est Ar

Rai in.) in inlnî AI .75 BA, me un si ipsi 3A , sed et ipsa quidam AP utrique ipsa-
pis AI inuit-ripe 157 He, 2K7 , si fi EA inas- rum ne , 2K , ipsa vero EA utriquc ipsarum

H A ZÎÎ

K
9 I K

ripe 75’s HZ, 9K irriv i’nr nazi ire-ripa. ripa HZ, 0K est æqualis ; et uterque igitur ipsarum
rôtir H9, 2K barri" rôt HZ, 9K irrir ici-us. H9, 2K utrique ipsarum Hz, ex est mais.
Iniwàtupov ipsi in) 75 ZHeK rerpaivràwpw. Æquilaterum igitur est ZHGK quadrilaterum.
Abat NO 37-1 anti 59607057101. 15ml 7d? vratPaAM- Dico et rectangtllllm- Quonîam enim parulie-
Ào’ypappév inl 73 HBEA , nui in): 5953i ti 673 logrammum est HBBA , et est rectus AEB; rec-

AEBr 3938 ripa. Inti Il inti AHB. 0,4010; «NI &iEo- tus igitur et AHB. Similiter utique ostendemus
par il?! Inti et; 7:75; 107; 9, K, z 7min: 5,3611 "’- et ipsos ad 6 , K , Z angulos rectos esse; ne-
ru’ôpôoyainovâ’pn irri 13 ZHGK rtrpat’vràwpovm. tansulum igîmr est 339K quadrilaterum. Os-

lèle àla droite AI (28.. I). Par la même raison , la droite Ar est parallèle ala
droite 1K. Donc ne est parallèle à ZK. Nous démontrerons semblablement que
l’une et l’auu-e des droites HZ, en est parallèle à la droite BEA. Donc les fi-
gures un, HI, AK, 213, BK sont des parallélogrammes; donc HZ est égal à
en (54. I), et ne égal à 2K; et puisque AI est égal à BA, que AI est égal à
l’une et à l’autre des droites ne, 2K, et que BA est égal à l’une et a l’autre

des droites HZ, en, les droites ne, ut sont égales aux droites HZ, en. Donc
le quadrilatère mon est équilatéral. Je dis aussi qu’il est rectangle, car
puisque HBEA est un parallélogramme , et que l’angle A1513 est droit, l’angle

AHB est droit aussi (54. I). Nous démontrerons semblablement que les angles
sont droits en e, K, z; donc le quadrilatère ZHGK est rectangle; mais on
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E331 9»: «li nui ÎFÉWÀ t ’ ” ’ ’ ’x super ’rt’rpatyœyoy upas. am. lcnsum est autem et æquilaterum; quadratum
Kaiwtpiys’ypavnai 7nPi Tày ABrA xJuÂoy, igitur est. Et circnmscriptum est circa ARIA cir-

culnm.

flapi 737 d’agir?! alpe: miam rtrpéwvor m- Circa datum igitur circnlum quadratum cir-

plys’ypatwnu. 070p ides ouïrai. cumscriptum est. .Quod oponebat facere.

IIPOTAZIÉ i. PROPOSITIO VIH.
Eîç 1-8 flair TeTPcéyüVOV miner impétrer. ln date quadrato circnlum inscrihere.

Erre: ri mu 7.794570?» 1-5 ARIA. à? à; Sil datum quadratum ARIA; oportet igitur
si; ri ARIA entuberas mme inpdïalm. in ABPA quadrato circnlum inscribere.

A E A

z K D KB 9 r
Twlun’a-Aa, Enfin 75,. A3, AA , Mx: un; Secetur ntraque ipsarum A]! , AA bifariam

Tci, Z, E nyeîàt, uni «fiai [Air rai; E àwon’pç raïs in E , z punais. , et per E ’quidem alterutri ip-

AB , IA waPeÉMnAaç 13’949!» si 1-26, «Mi dl roi] Z 63mm A3 , FA parallela ducatur 29; per Z vero

57075,19: 75V AA , Br wapéAÀnÀoç 23’946!» il ZKO allcrutri ipsarum AA , Br parallèle ducatnr 2K;

napaMuÀo’ypzppor ailoit Écrit! lutinas 713v AK , parallClogramum igitur est unumquodque ipso-

a démontré qu’il est équilatéral ; donc ce quadrilatère est un quarré, et il est

circonscrit au cercle ABrA.
On a donc circonscrit un quarré à un cercle donné. Ce qu’il tallait faire.

PROPOSITION- VIH.
Inscrire un cercle dans un quarré donné.
Soit ABIA le quarré donné; il faut incrire un cercle dans le quarré ARIA.
Coupons en deux parties égales l’une et l’autre des droites AB , AA aux

points z, 1-: (Io. I), et par le point E menons E0 parallèle a l’une ou à l’autre
des droites AB, rA (31’. I), et parle point z menons aussi la droite zx pa-
rallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, BI 5 donc chacune des figures AK,
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un, A6, 8A, AH, I-Ir, 3H, HA, ni a: in;
verrier 45757 vrAwpai ùÀovéTl in: tin”. Rai

inti in unir tiAA tu? A3, Inti irri 75’; [Air
AA ripions: Il AIS, 75; «il AB intima. ni A2,
in d’un Inti il A]! ri A]: d’un: ami ai douanier

in: siriv’, in ripa sa) si 2H ri H15. Glacier; N
«Puffin! 51’: rai inarépa raïs H6, HK ire-ripe

rôt 2H, HIE iniv in. Ai rimpn; sipo. ai 14E,
HZ, H9, HIC in: similiste skis”. O ripa zir-

rum AK, n, A6, 9A, AH, HI, un, HA , et
opposita ipsorum latera utique æqualia sunt.
Et quoniam æqualis est AA ipsi A3 , et est ip-
sius quidam AA dimidia AE , ipsius vero A!
dimidia Az , æqualis igitur et AE ipsi Az; quatre
etopposita æqualia sunt, æqualis igitur et 1H ipsi

un. Similiter nuque ostendemus et utramque ip-
surum H9, En utrique ipsarum 2H, HZ esse æquav

lem. Quatuor igitur H3 , Hz , H8 , un æquales

v BKGJJI’

ne pi! 79? H, heu-riper: du bi 1-87 HIE , HZ ,
H6, HK mien; ypuçépuo; 3E" tuai M 137
Marat flifütlüv’ la) Mêlant 157 AB, Br, IA,

AA dans?" «Fini 75 épÔÈç site: rai; and; roi";

E, Z, 9,.K 70min? si 731p ripai?) mina; rai;
AB, Br, IA, AA, si Tél harpie" "il minou
«fui; ôpeè; du” input; chopin: irrite rani-m:
est? zonai], 5m? aireras îJ’ti’xôn’l. 06: tipi: 5

inter sesunt. Ipse igitur centra quidem H , inter-
valle vero unà ipsarum Il! , Hz , H6 , un: cir-
culas descriptus transibit et per reliqua puncta ;

et continget A3 , Br, FA , AA rectas , prop-
terea quod recti sont ad E , z , e, x anguli; si
enim secat circulas ipsas A8 , Br , FA , AA, ipse

diametro circuli ad rectos ab extremitate duel:
intra cadet circnlum, quod absurdurn osten-

un, A9, 8A, AH, HI, au, HA est un parallélogramme, et leurs côtés opposés
sont égaux (54. r). Et puisque AA est égal à AB, que AE est la moitié de
AA , et Az la moitié de AB, la droite AE est égale à Al; donc les côtés op-
posés sont égaux; donc 2H est égal à ne. Nous démontrerons semblablement
que l’une et l’autre des droites He, un est égale à l’une et à l’autre des

.droites 2H, HIE. Donc les quatre droitesl-IE, Hz, ne , HK sont égales entr’elles.
Donc le cercle décrit du centre H, et d’un intervalle égal à une des droites
.HE,..Hz, ne ,. HK passera par les autres points, et sera tangent aux droites
As, Br, rA, AA, parce quelles: angles sont droits en E, z, e, x,- car si
ce cercle coupait les droites AB, Br, TA, AA, la perpendiculaire au diamètre
du cercle, et menée de l’une de ses extrémités tomberait dans le cercle; ce
qui a été démontré absurde(16. 5). Donc le cercle décrit du centre H, et
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1:;va p.375 75 H, «rumina?! «N Êvï 751 RE, HZ,

ne, HK xÛxÀoç 79106,44"; n’er 13è; A]! , Br,

TA, AA (tænia. [ipsi-4.71) Ëpa :575! un) 1013:
Ëhaflapyîvbç Ü; 73 MITA 707945701101.

13;; d’un. d’à 330.56 fivpé’yàvor 115Mo; 171i-

flnnm. Drap a?" unifié-dl.

HPOTAzlz 0’.

HI?) 73 330E! ’reTPeÉyuyov xu’quv 7:19:pr-

«la.

En» 15 636k ’rnPa’vyavov 75 un. à?

in qui);
7Pi41!-

Tà ABI’A ’rrrpaiyœrov du" m,"-

Emrcàxôeîw yàp a? AI, BA n’an’ïmm

influx xdTè 13 E.

sum est. Non igilur centre quidam H, intervallo

vero unâ ipsarum H! , HZ , H0, HK circulus
descriptus sècat A3 , Br , FA , AA reculs. Cun-

tinget igitùr ipsas et erit inscriptus in ABFA
quadfatô.

In data igitnrquadrato circulus inscriptus est.
Quod oportebat facere.

PROPOSITIO 1X.

Circa datum quadratum circnlum circums-
cribere.

Sit datum quadratum ABPA; oportet igitur
circa ABPA quadralum circnlum circumscri-

’bere.

lunche enim A? , 3A, sese secent in B.

d’un intenalle égal à des droites HIE, HZ, ne, HK ne coupe point les droites
A3, Br, rA , AA. Donc il sera tangent à ces droites, et il sera inscrit dans
le quarré ABI’A (déf. 5. 4).

Donc on a inscrit un cercle dans un quarré donné. Ce qu’il fallait: faire.

PROPOSITION 1X.

Cîrconscrire un cercle à un quarré donné. 4
Soit ABrA le quarré donné; il faut circonscrire un cercle au quarré ARIA.
Joignons Ar, RA, et que ces droites se coupent au point E.
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Karl Ëml in inlv si AA 7;? AB, zanni J’i si

At, J’u’o N ai AA, At hm) qui"; RA, Ar in:
rial, aux) Bain; si Aï Bain: 7g? Br i’o’n’t yam’a

1p: in ira-t’y si 5775 AAr 7min 7g? livra BAr’t

si sipo: mimi AAB 7min N741 71’174!!le vivra ni;
AI. Quais); J’ti «infester 311 tu) ingénu 755v 6m;

ABT, BI’A, IAA dix: tri-t’aura: 67:5 75v AI",

AB edûetâv. Katl 3711) in inlv Il Ûwà AAB 7d-

N l Iln’a 7g: 57m ABr, nul un: 737c [Liv ûflà AAB

Et quoniam æqualis est AA ipsi A8 , commuv
nis autem AP , duæ utique AA , AI’ duabus 8A ,

At æquales sunt, et basis AF basi Br æqualis;
angulus igitur æqualis est AAF ipsi BAF; ipse
igitur AAB angulus bifariam sectus estab AP.
Similiter utique ostendcmus et unumquemque ip-

sorum ABF , BFA , FAA bifariam sectum esse ab
A? , A3 rectis. Et qnoniam mqualis est AAB an-
gnlus ipsi ABI’, et est ipsius quidem 4A8 di-

ùu’nm ri 6:13 EAB, 79?; (Fi 13ml ABr tilde":

si 67:3 EBAt nazi ri 15ml EAB nife: Tï 6773 EBA
irly i’a’n’ alla-n nazi wÀtuPai si EA "hop; 797 EB

inlv in. ouah»; N ùiëopw 31: un) inculpa
7137 EA , EB Iôôuôv irez-rif); 1-157 El", EA in!

ia’TÎv. Ai Tés-cape; cipal. ai EA, E3, EF, EA

s r si N t
l’a-au aÀÂnÀauç rio-1v. O «pas KËI’TPlp Tif) E, au

midius ipse EAB , et ipsius A3]? dimidius ipse
EBA ; et BAR igitur ipsi 158A est æqualis. Quare

et lattis HA lateri E8 est æquale. Similiter uli-
quc osœndemusd et utramque EA , En recta.
mm ulrîque ipsarum E? , 2A æqualem esse ; qua-

tuor igitur EA , En , ET , EA æquales inter se
sunt. Ipse igitur centro E, et intervalle unâ ipsa-

JMtT’riilud’rl Ërl 75v 13A, EB, ET, 15A urina; mm EA , BD, ET, EA circulas descriplus Iran.

Puisque AA est égal à AB , et que la doite Ar est commune, les deux droites
ne. , Ar sont égales aux deux droites BA; At; mais la base Ar est égale à la
base Br; donc l’angle AAr est égal à l’angle BAr (8. 1); donc l’angle AAB est

coupé en deux parties égales par la droite At. Nous démontrerons semblable-
ment que chacun des angles ABr , BPA, TAA est coupé en deux parties égales
par les droites Ar, AB. Et puisque l’angle me est égal a l’angle ABr, que
l’angle me est la moitié de l’angle AAB , et l’angle EBA la moitié de l’angle
ART, l’angle me est égal à l’angle EBA; donc le côté EA est égal au côté en

(6. r). Nous démontrerons semblablement que l’une et l’autre des droites Br,
EB est égale à l’une et à l’autre des droites ET, EA; donc les quatre droites EA , se,

Br , EA sont égales entr’elles. Donc le cercle décrit du centre E, et d’un in-

tervalle égal à une des droites EA , E8 , H, en passera par les autres points,
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7Pd96filfloç tif-t uni J’ai 751 Aomôv nptiuy,

in) indu wsptyfappt’roç "spi 73 ARIA 7t7pai-

7awov. fltpryeypaiçôæ 6:5 ARIA.

flapi 78 J’oOir in. 7e7paiyœyov 1617m; 711,317!!-

7pat7r7au. Omp Un noria-au.

HPOTAEII i.

lundi; giboyer manducateur, ixov inat-
7ipav 75v wpè; 7:5 pain: yuwôv humaniste.
75; Àanniç.

Extraire!» 71; «306’455 AB , mi unaires-t and

73 r ramier, ains 7è 67:5 75v AB , Br 7"?!le-

sihit et par réliqua punch , et erit circumscrip-

tus circa ABPA quadratum. Circumscribatur

Il! ABFA. ICirca datum igitur quadratum circulus cir-
cumscriptus est. Quod oportcbat facere.

PROPOSITIO X.

lsosceles triangulum constituere, habens utrum-

que ipsorum ad basim angularum duplum re-
liqui.

Exponatur aliqua recta A3 , et secetur in r
puncto , in ut ipsum sub .AB , Br contentum

les

s I Il a! a a t a[1.0707 0,36074.»ro "ou un: 79; navra 7cv TA 7s-

l t I n p. e r a.TP17079)’ un zlrrpça 7go A, un: han-rimant 7go
A]!l mina; trudgeon 5 BAIE, ml iynppôrôœ si; 731

- et
ARIA.

il sera circonscrit au quarré un.

rectangulum æquale ait ipsi ex FA quadrato;
et centra A, et intervallo A! circulus descri-
batur BAI! , et apietur in BAE circule ipsi AP

soit circonscrit commeQu’il

D0nc on a circonscrit un cercle à un quarré donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION. x.

U Construire un triangle isocèle, qui ait chacun des angles de la base double
de angle res tant.

Soit une droite AB ; que cette droite soit coupée en un point r , de manière
que le rectangle compris sous AB , Br soit égal au quarré de TA (n. a); du
centre A et de l’intervalle AB décrivons le cercle BAIE (dém. 5) ; dans le cercle
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BAE minou Al’ tüâtiç, pal faire" 05511 771;

756 BAE nu’xÀw J’Iaps’7pou, in edeeiat si BA’

"si ireëttixewcav ai AA , TA ,ixal wsptyt’ypaîçôœ

mpi 75 ArA 7pi7wvoy 161M; 5 au.

Kali inti 75 675 713v AB, Br itou in) 743
«275 75; At, in d’5 si AI 75 BA’ 75 pipa tic-:5

735v AB, Br in! 307i 7g? ai7r5 7iiç BA. Kari être)

I a. si m a t tunau 7cv ATA "Anna; 7: captant! une; 7o

t s t tB, 11147:0 753 37,25; 75v ArA raboter "Pou-

I N a f l71177561151 d’un dans: ai BA, BA, un n ,utv

a a. 1 r i z s a N t107M 72,147", n à 79077747751, un un. 7o

e l A l ne î t 4-: *une 7m” AB, Br irov 7a) (1170 7»; BA’ n 8A

fil ’ a. Icapa. tçzz’7r7s7au nu ATA. Karl in) immun"

l ’ ’ l t î t 1 N -par n 3A3, un de 75; 2174 7a A tflœçnçd’tîx7a:

f Q H U l Il Q t A: 3 A., u Art n 1p: une BAT 7min: tout un 7p w 7go

rectæ, non majori existenti ipsâ BAF circuli dia-

metro , æqualis recta 8A 5 etjunganturAA , FA ,

et circumscribatur circa APA triangulum circu-

lus AFA. ’Et quoniam ipsum 5th A3 , Br æqualc est
quadrato cx AP, æqualis autem AP ipsi 8A;
ipsum igilur sub AB , Br æquale est ipsi ex BA.
Et quoniam extra Circulum M’A sumptum est

A
’x

aliquod punctum B , et a B in APA circulum ca-
dunt dune recta: BA , BA , et altera quidem ip-
sarum secat, altera vero incidit;et est ipsum sub
AB , Br æquale ipsi ex BA; ipse BA igitur con-

tingit AFA . Et quotiiam contingit quidam
ipsa BA , a contactu vero ad A ducta est AF; ipse

igitur BAP angulus æqualis est ipsi in alter-no cir.

culi segmento angulo APA. Quflniam isierimÀÀèE 705 minima 314514174 7min. 7:5 67H)

ses adaptons une droite BA égale. à la droite AI" , qui n’est pas plus grande que-le

diamètredu cercle me (I. 4); joignons au , ra , et circonscrivons le cercle au
au triangle Ara (5. 4).

Puisque le rectangle. sous AB , Br est égal au quarré Ar, et que Ar est égal
à sa , le rectangle sous AB, Br est égal au quarré de Ba. Et puisque le point
B a été pris hors du, cercle..ArA, que les droites BA,UBA vont du point B au
cercle Ara , que l’une d’elles le coupe, et que l’autre ne. le poupe ptflïnt,’ et

que le rectangle sous AB,- Br est, égal. au quarré de Ba ,Ula droite! 8A est
tangente au cercle. nm (57; 5). Donc, puisque la droite tu: estlltanglente , et
que la droite AF a été menée du point de contact A, l’angle-Bar est egal a
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AAr. En) 55v in Écrit! à 67:8» BAT 7:5 «Sara

AAl’, rami arpentioûæti 675 rAA’ 3M alfa. si

67:8 BAA in. in) à") 717; 675 rAA, AAr.
Ami 751.7; 675 rAA, AAI’ in: inlv il i175; si
a"; 3rA° a si. a"; un 7m ini 737 a";
Bl’A. AM’ si 675 BAA 712i 673 rBA inlr in,
i7ti nazi annulai li AA 71? AB irriv l’a-7° d’une Mi

si J75 ABA 75 J75 BI’A inlv in. Ai 7ptï’ç ripa

ai 67:5 3AA, ABA, 3rA 7m &ÀÀIlÂdl; n’ai.

Rai i7ti in inné 675 ABI’ Maria. 7;? I375 Bl’A,

in icri zizi marmot ni BA 7Aeupê’. 737 Ar. AAÀ’

ni BA 75 rA 5751.1711 leur tu.) li Al’ il): 7;? TA

i77iv i’nr d’une mi 7min si 675 l’AA 7wvt’9t5

7iï 575 AAl’ irrir i’a’n’ ai il): 575 TAA, AAr

7:7; 675 AAI’ tin-i J’mÀaa-iouçô. In J’l xai7 si

67581] 747; 075 l’AA, AAl" ml si 675 BI’A
a1,54 75’; 675 AAF 507i 9177.58. In d’5 n 675

qualis est BAI’ ipsi AAP, communis addatur PAA.

Totus igitnr BAA æqualis est duobus PAA , AAI’.

Sed ipsis FAA , AAP æqualis est exterior M’A;

ipse igitur BAA æqualis est ipsi BFA. Sed BAA
ipsi PBA est æqualis , quoniam ct lattis AA ips
AB est æquale; quare et ABA ipsi BFA est æqua

lis. Tres igitur BAA , ABA , BFA æquales inter.
se sunt. Et quoniam æqualis est ABP angulus ips:
M’A , æquale est et lattis BA lateri At. Sed BA

ipsi FA ponitur æqualis 5 et A]? igitur ipsi FA est
æqualis ; quatre et angulus PAA angulo AAI’ est

æqualis 3 ipsi igitur FAA , AAI’ ipsius AAI’ sunt

dupli. Æqualis autem et BPA ipsis PAA ,lAAr;

et BFA igitur ipsius AAF est duplus. Æqualis
- autem et BPA utrique ipsorum BAA , ABA 5 et
uterque igitur ipsorum BAA , ABA ipsius BAA est

duplus.
Bl’A ËxaTÉpç 75v 675 BAA, ABAt Inti horrifia

alfa. 75V 575 BAA, ABA 717; I375 BAA Ëni d’47Àïi.

lundi; ripez 7Pi7moy envia-ranz: 1-3 AAB, Isoscelesigitur triangnlumconstitutum estAAB
habens utrumque ipsontm ad AB basim angu-
lorum duplum reliqui. Quod opiortebat facere.

O

Il c I a. i a. l a. .tzar taupin 7m 7,55; 7p AB Ban: 707mm J:-

n n l N7Àzn’mt 7x; hmm. 07:9 du 70men.

l’angle AAr placé dans le segment alterne du cercle (52. 5). Puisque l’angle
BAI’ est égal à l’angle AAr, ajoutons l’angle commun rAA, l’angle entier

BAA sera égal aux deux angles rAA, AAr. Mais l’angle extérieur BrA est égal

aux angles rAA, AAr (32. I); donc l’angle BAA est égal à l’angle RIA.
Mais l’angle BAA est égal à l’angle TBA (5. t), puisque le côté AA est égal au

côté A3 ; donc l’angle ABA est égal à l’angle BrA. Donc les trois angles BAA ,
ARA, 3m sont égaux entr’eux. Et puisque l’angle ont est égal a l’angle BrA,
le côté BA est égal au côté Ar (6. x). Mais le côté 3A est supposé égal au côté

rA ,- donc le côté AI’ est égal au côté ra; donc l’angle rAA est égal à l’angle

AAr (5. t); donc les angles rAA, AAr sont doubles de l’angle AAr. Mais l’angle
3m est égal aux angles rAA , AAr (52. I); donc l’angle BrA est double de l’angle
AAr. Mais l’angle 3m est égal à chacun des angles BAA, ARA; donc chacun
des angles BAA, ABA est double de l’angle BAA.

Donc on a construit un triangle isocèle AAB , ayant chacun des angles de la
base Ba double de l’angle restant. Ce qu’il fallait’faire.

28
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nporAztz ut.

El; 757 J’oôinn du" 7tr7iyuyav iré7Àtupo’v

7e zizi icoyoiwov initiale".
E770 5 fieri; mina; 5 ABrAEt 5374N si; 75v

ABrAE du» mucher» ia’o’77lwpév 7c nui t’a-o-

i 7531457 iyypaialm’.

fixatrice» 7Pi70"! lundi; 75 2H9, J’màat-

n’om ixoy iu7ipar 7:3 795; 757; H, 9 7M-
miiv’ 75’; 7,55; 79? Z, a) iweypclpeu si; 75v

ABTAE gémi 75 2H6 fluai"): t’a-5767107 7Pi-

70"! 75 MA, (5771 71.7 [Liv 795; 7:; Z 7m17.
in" si": 757 675 rAA, ina7ipatv d’5 757 795;
797; H, 9 in" 5117112; 751675 AI’A, l’AAt

nul inaripat alpe 757 675 ArA, l’AA 7:7; I375

PROPOSITIO XI.

ln dato circula pentagonum æquilaterumque
et æquiangulum inscribere.

Sit datus circulus ABPAE; oportct igitur in
ABPAB circulo pentagonum æquilaterumque et
æquiangulum inscribere.

Exponatur triangulurn isosceles me, duplnm
habens utrumque ipsorum ad H , 6 angulorum
ipsius ad Z, et inscribatur in ABPAE circula ,
ipsi 2H9 triangule æquiangulum triangulum
APA , ita ut ipsi quidem Z angulo æqualis sit
ipse FAA , uterque veto ipsorum ad H, 6 aqua-
lis intrique ipsorum APA, PAA 5 et uterque igitur
ipsorum AFA, FM ipsius l’AA est duplus. Sacc-

PROPOSITION XI.

Dans un cercle donné, inscrire un pentagone équilatéral et équiangle.

Soit AErAE le cercle donné; il faut inscrire dans le cercle ABrAE un pentagone .
équilatéral et équiangle. ,

Soit posé le triangle isocèle me, ayant chacun des angles en H, e double de
l’angle z (to. 4); inscrivons dans le cercle ABrAE le triangle ArA équiangle avec
le triangle 2H9 (a. 4) , de manière que l’angle rAA soit égal à l’angle z , et que

chacun des angles H, e soit égal à chacun des angles ArA , rAA; chacun des
angles MA, rAA sera double de l’angle rAA. Coupons chacun des angles AI’A
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rAA i775 537261". Terminée: d’à 5xa7ipct 75v 675

ATA, rAA fixas 575 inu7ipa;3 75v r5, AB tô-
Ouôv, uni 57tëw’xeuauy «si AB , Br , AE , EAi.

15ml 03v izu7t’pat 75v 575 ArA, rAA 749915!

û7àan’or 5775 75’; I575 rAA, rai 7t7p»,uirm

n’a-l dix: I575 75v TE, AB tôôuôw ai 7&7: cipal.

7m14. si 67:6 AAr, Ara , ErA, rAB , 3AA
irai hmm; n’a-in Ai d’5 in" 7min! i7? l’a-w

n l a I ,1 I7tptç2pumv BtCnmo-w au 7H7: «p1 mpwtpttatt

ai AB, Br, rA , AE, EA in" aimant; ricin .
T75 d’5 7d; in; mptçtpu’atç in: «59:23: J75-

7u’vtuo’lr ai 7075 zips: 69:71: ni AB, Br, rA,
AEj, 15A in: d’Â’fllÂÆIÇ clair iré77twpov sipo. 5775

75 ABrAE 7w7aÎ7œyov. A5310 N 571 mi inani-

nov. 57:5 755p si AB 7tpnpipmt 737A15 7tptq3tptiqt

irriv 7515, rami 7rp00’tul’a’6u ai BrAt 57m ripa Ii

ABrA mpwt’puz 5A9 73? EArB mpwtpu’ç émir

76”16. Km) BÉCmtw Ê7l M51 75; ABrA 7tpltptptia;

7min: Il 075 AEA, 575 d’5 73; EArB 7tptçtpu’at;

7min Ii I375 BAE’ and) Il I375 BAE sipo: 70915:7

7g? I375 ’AEA inlv l’a-us. A15. 755 167:5 d’à tutti

ixia-ru 75v I375 ABr, BrA, rAE yaowôv in:-

tur autem uterque ipsorum ArA , rAA bifariam
ah utrâque ipsarum r3 , A]! rectarum , et jun-
gantur AB , Br , AE , BA.

Quoniam igitur uterque ipsorum ArA , rAA
augulorum duplus est ipsius rAA ; et secti sunt
bifariam à r3 , AB rectis 5 quinque igitur anguli
AAr , APR , ÉrA , rAB , BAA æquales inter se
sunt. Æquales autem auguli æqualibus circuml’e-l

rentiis insistunt; quinque igitur circumfcrentiœ
A3, Br, FA, AE, EA æquales inter se suut. Æqua-

les autem circumfcrcntias æquales rectæ subten-
dunt; quinquc igitur recta: AB , Br, FA , AB, 15A

æquales inter se sunt ; æquilaterum igitur est
ABFAE pentagonum.Dico et æquiangulum. Quo-l

niam enim AB circuml’erentia ipsi Ai circumte-

rentiæ est æqualis , communis addatur M’A ; tota

igitur ABPA circmferenüa toti EAPB circumte-

rentiæ est æqualis. Et insistit ipsi quidem ABI’A

circuml’erentiæ angulus ABA, ipsi vero un: cir-

cumferentiæ angulus BAI! , et BAB igitur angulus

ipsi AEA est æqualis. Propter eadcm utique et
unusquisque ipsorum ABr , BI’A , PAF. 31131110..

rAA en deux parties égales par les droites TE, A8 (g. I) ,’ et joignons A8, Br;

AE,EA. ’ ’Puisque chacun des angles ArA, rAA est double de l’angle rAA , et que ces
angles sont coupés en deux parties égales par les droites r3, AB, les cinq.
angles AAr, Are, 3rA,*’,ÎrA3:, BAA sont égaux entr’eux. Mais les angles égaux

sont appuyés sur des arcs égaux (26. 5) ; donc les cinq arcs A3, Br , rA , AE , EA
sont égaux entr’eux. Mais les arcs égaux sont soutendus par des droites égales
(29. donc les cinq droites AB , Br, I’A , AE , EA sont égales entr’elles ; donc
le pentagOne ABrAE est équilatéral. Je dis aussi qu’il est équiangle. Car puisque
l’arc AB est égal à l’arc A13, ajoutons l’arc commun BI’A ; l’arc entier ABrA sera

égal à l’arc entier EAr3. Mais l’angle AEA est appuyé sur l’arc. A3 TA, et l’angle

BAE sur l’arc EAI’B; donc l’angle BAE est égal à l’angle AEA (a7. 5). Par la même

raison, chacun des angles A3r , BrA, me est égal à chacun des angles BAIE ,
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I! Il I
11”04. un 673 BAIE, AEA lulu la" frayant»

l palpe. Ënl 73 ABI’AE mvwîymov. Eûz’xen Je un:

ita’wàwpor’

El; 191 73? foehn: ténor mnéywav ln;-

I O ’ ’ 3 IwÀuuPoy To un [rayonner tneypavr’rau. 0m? i u

amiral.

nporAzn: 13’.

HlPl 1-37 fourra 26Mo! 71771176070? Ïn’wàw-

Pâv Te nul 170705on mpn-paîwlau. ’
En» 5 J09cl; nono; 5 ABIAE’ à? (N1 mpl

739 ABrAE 161mo? mv’ra’ywvov la’ÉWÀcupër ’n nul

t’a-0767109 mpypaîxlm.

mm utrique ipsorum BAI! , AEA est æqualis ; æ-

quiangulum igitur est AIPAE pentagonum. Os-

tensum est autem et æqnilaternm ; ’
ln data igitur; circulo pentagonum æqnilnteo

rumque et æquîangulum inscriplmn est. Quod
oportebat facere.

PROPOSITIO X11.

Circa datum circulum pentagonum æquüate-

rumque et æquiangulum circumscribere.-
Sit dams circulas ABFAB ; oportetigîtur circa

AIPAE circnlum pentagonum aquilaterumque
et æquiangulum circumscriberc.

Niron’a’au 106 iwypnwu’yw mnayévou 751

yomôv empan, 13. A, B, 1’, A, E, il". la;
17ml Talc AB, Br, TA, A15, 15A mpnpcpu’nç’

Intelligantur inscripti pentangoni angulornm
puncta A, B, P, A , E, in utæqualessintAB,
Br , FA , AE , EAOcircumferentiæ; et pur A ,

un ; donc le pentagone ABTAE est équiangle. Mais ila été démontré qu’il est
équilatéral ;

Donc dans un cercle donné , on a inscrit un pentagone équilatéral et équiangle.
Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XI].
Circonscrire à un cercle donné un pentagone équilatéral et équiangle.

Soit ABrAE le cercle donné; il faut au cercle ABrAE circonscrire un pen-
tagoneüéquîlaléral et équiangle.

Concevons que A, B, r, A, E soient les sommets des angles du pentagone
inscrit (u. 4), de manière que les arcs AB, Br, m, AIE, 15A soient égaux;
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ml fui. 1’57 A, B, r, A, E fixateur 1’03 mi-

nou hanchent aï H6, 6K, KA, AM, MH’
gal tiM’QOa 705 ABrAE téflon: tin-p07 75 2 ,

un) ivnftu’xoœmv ai un, 2K, zr, 2A, ZA.

Rai in) Il pl! KA :6951 Ëpivr’rnal 70:7
ABTAE téflon; nua-rai a") r, aivrà «Fi 105 Znu’r’rpau

in) ni! narrai ’rin T imztpinv brettant: si Il” il
zr in satan-é; in" inti ’1’th RA. ôpôû alfa.

Émis" :KGTi’Pæ 75v orpin; 71;; r 7anm3v. Aral ni

cuivrai N Mi ai 711:0; 107; B, A n’aime 7min:
599ml n’en. Katl in) ôpûni in" si 67:3 Zl’K 7an-

n’a, d’à d’un. givré 75’; 2K leur in) 707; abri) 15v

2T, TK. Ali tri mini (N1 nul 707; aira 75v 23,
BK l’a-av ici-ri 70 :570 qui; 1K” (in: 7&3 Âme 75v

zr, rK 1’07; aïno 1-57 ZB, BK inlv in, 5V
qui ciml 13; ZI’ 1:; givré fi; ZB imlv Yen-or
Acnràr d’un. 1-6 civni Tic rK Acnrêl 753 ciné

73’; BK in): t’a-av, in alfa 5 rK 137 3K5. Kali

l’oral in ion-Tir ni ZB 75; 1T, nul zanni ni 2K, N0

fait aï DZ, 2K «Tua-Ï qui; Il, 2K l’a-a: lld’l, un.)

Bain; Il 13K Bain: 737 IK lnlr l’air 7min. cipal.

ni pi; tintin 81K 7min; 75 573 KZI’ inly in, si

par les points A, B, r, A, E, menons

B , r, A , E ducantur circnlum contingentes
HG, 6K, 1A; AM, MH; et sunnatur ABFAE
circuli centrum Z , etjungantur ZB , 2K , 2P ,
zA, zA.

Et quoniarn recta quidem KA contingit
ABI’AE circnlum in 1”, ab ipso vero Z centra

in contactum ad P ducta est 2P; ergo 2P Per-
pendicularis est ad KA; reclus igitur est uterque

ipsorum ad P angulorum. Propler eadcm uti-
que et ipsi ad B , A punncta anguli recti surit.
Et quoniam reclus est ZFK angulus , ipsum isi-
tur ex 2K æquale est ipsis ex ZF, PX. ProPter
eadcm utique et ipsis ex 23., 8K æqtnnle est ip-
sum ex 2K; quart: ipsa ex ZP , FIC ipsis ex 28 ,
BIC æqualia sunt, quorum ipsum ex ZF ipsi ZB

est æquale ; reliquum igitur ex FIC reliquo
ex 8K est æqualc; æqualis igitur FK ipsi BK.
Et quoniam œqualis est ZB ipsi ZF , et connnmunnis

2K , duæ utiquc 32, 2K duabus rz , 2K æqnnalcs

saut, et basis 3K basi un est æqualis; angulus
igitur quidem 31K angulo KZF est æqualis,
ipse vero BKZ ipsi ZIG? est æqualis i duplus isi-

au cercle les tangentes He, ex, nm,
nm, MH (:7. 5); prenons le centre z du cercle ARME, et joignons 13’ 1K,
zr, 2A, u.

Puisque la droite 1m touche le cercle ABTAE au point r, et que la droite
zr est menée du centre z au point de contact r, la droite zr est perpen-
diculaire à KA (18. 5); donc chacun des angles en r est droit. Chacun des
angles aux points B, A est droit, par la même raison. Et"puisque 1’ angle er
est droit, le quarré de la droite ZK est égal aux quarrés des droites zr, rK

I ’ I D a(47. n). Le quarre de la dronte 2K est egal aux quarres des drontes ZB, 13K, par

A I l a ’la meme ranson; donc les quarres des drontes zr, rx sont egaux aux quarrés des

a . l I V " ’drontes 28, BK ,, mans le quarre de zr est egal au quarré de ZB ; donc le quarre res-
tant’de est egal au quarre restant de BK ; donc rK est tagal à BK. Et puisque 23
est e518 a zr, et que la dronte ZK est commune, les deux droites Bz , 2K sont égales
aux deux droites r2, 2K,- maîs la base BK est égale à la base TK; donc l’angle BZK
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dl ô7fà BKZ 7-37 67:5 ZKI’ Écrit! i’a’nG’ 357m7 alfa:

épair dal BZI’ Tif; Ôflà KZI’, niJ’l 62:6 BKF 757;

nia-ni ZKI’. Aral 7:3. attisai a») Karl il ,uiy 67:3 rZA

75; TZA t’a-ri (Trahi, ni nil tiaré ma Tif; 67:3

raz. Kari inti in inlv Il Br mpwe’puat 75123,

in Ënl Karl 7min il dans BZr 71567:8 TZA. Karl
irrita il fill’ 6:73 BZT 75?; 67:0 K21" ahanai”, si à

du?) AZI’ amas? 757; nimi A21" in 5P: un; il

(5:70 KZF 7? ûcrà AZI” in: Il nul ni du; er

tur ipse quidem BZF ipsius KZP, ipse vero BKP
ipsius ZKF. l’ropter eadcm utique et ipse quidem

FZA ipsius t’ZA est dnnplus , ipse vero FAA ipsius

FAZ. Et quoniam æqualis est 8P circumferentia
ipsi FA , æqualis est et angulus BZP ipsi FZA. Et

est ipse quidem BZF ipsius KZF duplus, ipse vero
AZF dnnplus ipsius AZF; æqualis igitur et K21” ipsi

AZF; est autem et ZI’K anngulus ipsi ZPA æqualis.

Duo utique triangule sunt ZKI’, ZAP duos an-

gevin ni dei ZTA 70mg. A60 A: rplywrat irri? gulos duolms augulis æqualcs lnalnentia utrunn-
Toi. ZKF, ZAI’ n’ai; J’u’o 7min; 747; Alla-l 7am’au;

y v v I r I la t IlG’dÇ 99501,71 EKŒTÉPŒV Gld’l’lptll , Il! M117 FACU-

que ulrique , et unum latus uni lateri æqualc ,
commune ipsis ipsum ZF , et reliqua igitur latera

pair fait; wàeupaï l’ami, munir aürôv vair zr, a) reliquis lateribus æqualia habebunt, et reliquum

rai; Mural; alpe "Nopal; 74.7; Mural"; VrÀtupat’Ïç

l’eatç ZEN, nazi 7th Mnnlv 7min 73? Mini 7an-

n m A: C tviat’ la» alfa: Il ,uiv Kr tueur: 7p l’A, n J3

r I a t A ’ x 3 a Il a tuni ZKI’ 7mm. 7p une ZAI’. kat: en" un 571w

anngulunn reliquo angulo; æqualis igitur ipsa
quidem KP recta ipsi FA , ipse vero ZKP angu-
lus ipsi ZAP. Et quotniam æqualis est Kl’ ipsi

FA , dupla igitur [A ipsius KP. Propter eadcm

est égal à l’angle Kzr, et l’angle 3x2 à l’angle zxr (8. n ); donc l’angle Bzr est

double de l’angle Kzr, et l’angle en double de l’angle ZKF. Par la même
raison, l’angle 2m est double de l’angle rZA, et l’angle rAA double de l’angle
raz. Et puisque l’arc Br est égal à l’arc ra, l’angle Bzr est égal à l’angle rz-a

(27. 5). Mais l’angle Bzr est double (le l’angle Kzr, et l’angle au double de
l’angle Azr; donc l’angle Kzr est égal à l’angle Azr; mais l’angle er est égal

à l’angle er; donc les triangles ZKr, ZAI’ Ont deux angles égaux a deux angles,
clnacun alclnacun, et un côté égal En un côté, le côté zr, qui leur est commun;

donc ces deux triangles ont les côtés restants égaux aux côtés restants, et
l’angle restant égal à l’angle restant (26. n),- donc la droite Kr est égale En
la droite m, et l’angle ZKI’ est égal a l’angle znr. Mais Kr est égal à ra; donc
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si xr a»? ra, «un»? 191 5 KA 73; xr. La 7è
adulé?! flafla-tau, nazi il 6K qui; BK J’nMî. Kan)

0’an il 8K 797 Kr i’n’h nazi 9K cipal. et? KA

inlv in. onzain; J’ai 331949603711 un) bain» 75v

9H, KM, MA s’unit); 75v 6K, KA l’a’n’ n’a-0’-

vrÀtupoy alpe in) 1-3 HGKAM rev’raiyuvcv. Air»

N 31-: ni l’annuler. 13ml 7è? in inlr à J713
zxr 7min si»? 6m; ZAI’, zani iJ’tx’xûn 75’; ,uiv

tiaré zxr au»? ni 67:6 en, m7; a; 67:3 2Ar
Infini li 57:5 KAM’ un; il 673 GKA cipat 1’37 6:73

KAM irriy in. Optoiwç d’il îsixônnral Mati

intérim 75v tira KGH, GHM, HMA inatTe’Fat

7:37 tiré 6KA, KAM Îrn’ a; aréna Jim 7min:

ai 67:5.H6K, GKA, KAM, AMH, MHG î’m

Milan; flair. lansquiner alpes inl Té HOKAM
watttri’yœyov. Eûn’xôn A ml ininhupw, tu)

vrapnyiypam-rau flapi TÈVABI’AE ténor. Omp Un:

croulant.
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utique ostendetur, et 6K ipsius 3K dupla. Et
est 3K ipsi IF æqualis; et 9K igitur ipsi KA
est æqualis. Similiter utique ostenndetur et una-
quzrque ipsarum OH , HM , MA nitrique ipsarum
6K, RA æqualis; æquilaterum igitur est HGKAM

pentagonum. Dico autem et æquiangulum. Quo-
niam enim æqualis est ZKP angulus ipsi ZAP ,
et ostensus est ipsius quidem ZKF dnnplus ipse
OKA , ipsius vero ZAF dnnplus ipse KAM; et
OKA’igitur ipsi KAM est æqualis. Similiter uti-

que ostendetur et uuusquisque ipsorum K01»! ,

eHM , HMA utrique ipsorum OKA , KAM arqua-

lis; quinque igitur anguli HGK , OKA , KAM ,
AMH , Mue æquales inter se sunt. Æquiangu-
lum igitur est HGKAM pentagonum. Ostensum

est autem et æquilaterum , et circumscriplum
est circa ABFAE circnlum. Quod oportcbat fa-
cere.

KA est double de xr. On démontrera de la même manière que 6K est
double de BK. Mais BK est égal à Kr; donc 6K est égal à KA. On démon-
trera semblablement que chacune des droites 0H, une, MA est égale in
l’une et à l’autre des droites 6K, KA; donc le pentagone HeKAM est équila-
téral. Je dis aussi qu’il est équiangle; car puisque l’angle ZKT est égal à l’angle

.zAr, et qu’on a démontré que l’angle en est double de l’angle un", et l’angle

KAM double de l’angle zar, l’angle en est égal à l’angle KAM. On démontrera

semblablement que chacun des angles Kan-n, OHM, HMA est égal a l’un et à
l’autre des angles en, KAM ; donc les cinq angles HGK, GKA, KAM, AMH, MHe
sont égaux entr’eux. Donc le pentagone HeKAM est équiangle. Mais nous avons
démontré qu’il est équilatéral, et il est circonscrit au cercle ARME. Ce qu’il

fallait faire.
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npOTaznz 17’.

s t t l fi 1 s s I IEn; 70 5’09" 7rwrwyawov, 0 107w iravràtupcr 7a

N n a l i ,un inyœvnov , auxÀov 17494411.

l xErre) 70 d’oser mnéyawoi’, ieénàsupo’v’ 7s au)

ingénu, 73 ABI’AËi à? du si; 73 ABI’AE mv- .

l I I Itramway imiton inflexion.

Tt’rpiia’âan 7è? iua7ipat 75v 13ml BI’A, rAE

gainât; fixas dflà’ inanipat; 75v Tl, AZ cédai-77’

nazi airé 703 Z amadou, un? 5 mpCaz’AÀoww aîn-

ÀiiÀau; ati r2 , AZ 69:74: , ËWQthlxabM’dV ai ZB,

2A, ZE «Doum. Karl i7") in irriv il Br 7371m,
101ml (il il Il, (N0 d’il ai Br, Il (hm-l 71?; Aï, Il

inti ciel , inti 7min il 5973 BTZ synovial: 737 nife AI’Z

in ini3* Bain; ëpat ii BZ 75 flairaiAZ irriv l’ait,

inti 7è Bzr 7Pi7aii’ov 7:13 AZI’ finança ini l’a-Ml,

PROPOSITIO X111.

Inn dato pentagono , quod est æquilaterumque
et æquiangulum , circulum inscribere.

Sit datum pentagonum æquilaterumque et
æquiangulum ABFAE; oportet igitur in ABFAE
pentagono circnlum inscribere.

Secctur enim uterque ipsorum BFA , PAS an-
gulorum bifariam ab utrâqtnc ipsarum P2 , Az

rectarum 5 et a Z puncto, in quo conveniunt
inter se rz, AZ rectæ , ducantur Il! , 2A , 2E
rectæ. Et quoniam æqualis est Br ipsi FA, com-
munis autem P2 , duæ utique 31” , PZ duahus
AP, rz æquales sunt, et angulus Brz angulo Arz
æqualis est 3 basis igitur nz basi A2 est æqualis ,
et BZI’ triangulum ipsi A2? triangulo est æquale,

PROPOSITION XIII.

Dans un pentagone équilatéral et équiangle donné, inscrire un cercle.
Soit une le pentagone équilatéral et équiangle donné; il faut inscrire un

cercle dans le pentagone ABTAE.
Coupons chacun des angles En, me en deux parties égales par les droites

r2, AZ (9. n); et du point z où les deux droites Il, Al se rencontrent,
menons les droites 213 , ZA, 2E. Et puisque Br est égal à ra, et que la droite r2
est commune, les deux droites Br, r2 sont égales aux deux droites AI’, r2;
mais l’angle Brz est égal a l’angle au; donc la base Bz est égale à la base

a2 (4. I), et le triangle Bzr est égal au triangle arz, et les angles restants
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x c a r F4 a l vun au A0171: 7mm un; Aurait; 7wl’ldlç tout

a! 5 r n a o y a t Inarrai , ne a; au [T11 7Àaupzt u7o-ruvouo-n’

N il I C t y a 9un: «par. n :179 rBZ 7min 737 67A raz. Km nul

et reliqui anguli reliquis angulis æquales emnt,
quos æqualia lutera subtendunt; æqualis igi-
tur F32 angulus ipsi FAZ. Et quoniarn duplus
est FAR ipsius FAZ, æqualis autem ipse qui-
dem FA]! ipsi ABF, ipse vero FAZ ipsi FEZ ,
et FBA igitur ipsius FEZ est duplus; æqualis
igitur A!!! angulus ipsi ZBF. Ergo A31”. angu-

lus bifariam secatur à DZ recta. Similiter uti-
que ostendctur et utrumque ipsorum BAI! , AEA

bifariam secari al) utrâque ipsarum 2A, 22
rectarum. Ducautur autem à Z puncto ad A8,
BF , FA, A2 , SA rectas perpendiculares 2H,

(5)7»? in" 0’ 675 TAIE 73; 673 17326, l’a-n Pi si

pair 675 TAIE 1-37 675 ART, 5 Fi TAZ 1:5 673
TBZ, nazi il 673 rBA alfa 717; 673 TBZ irri Ù-
7Aiït in ripa. ai 673 ABZ 7min 737 673 ZBI”

tiaËPez J75 ABr 7min. fixa Tifpn’rm mimi 717;

BZ ul9u’atç. Opale»; (Pi: flafla-rai 3?: rai iu-

Tipa n39 J73 BAE, AEA fixa: 71’171."le 67:3
ExaTi’Pdç Tây 1A, 2E eûÛuâiv. Hx9wmv N 42m3

nô Z amadou hl rai; A8, Br, FA, AIE, 15A
«36.14; mies-m ai 2H, ze, ZK , ZA, ZM. tu)
iml in iniy t; L’ami en 7min 715’675 KrZ,

zen à”: nui ne») Il &Wà ZGI’ fion? 737 673 zxr

in, No fil qui; and in: Tel 18T, ZKT Tel;

,- a I I’ Il aNo 7m14; nuçs J’un 70mm; ma; axer-m, un

26 , 2K , 2A , 2M. Et quoniam æqualis est GFZ

angulus ipsi KFZ , est autem ct rectus zor
recto ZKF œqualis, duo uliqtte triangula snnt
zer, ZKF duos angulos duobus augulis requa-
les habentia , et unum latus uni latcri æquale,

pian 7Âeupa’ty. ,u.u,ï 7rÀngÏ in", nolyûy 4575,. commune ipsorum ZF, subteudens unum œ-

qualium angulorum; et reliqua igitur latera
reliquis lateribus æqualia habelmnt; æqualis
îgitur zo perpendicularis ipsi 2K perpendicu-
lari. Similiter ulique ostendetur et unamquam-
que ipsarum 2A , 2M , ZH , utrique ipsarum 20,

zr 67071130001" 673,414]! 113v l’a-w gmvnôv’, nazi

"rai; Acnm’ç il): 7Àwpalç 1’47; Ac:7aî’ç 7Àeupaîç

l’a-1; le 7011 alpe ll ze XÆ’OETOÇ a? 2K acéra.

Glacial; N Juxgu’fl’rm Z?! ami inuit?» 713v 2A ,

1M , Il! Îles-ripa; 75V ze, 2K in Émis" 41’711,th

égaux aux angles restants, ceux qui souteudent (les côtés égaux (4. 1); donc
l’angle rBz est égal à l’angle raz. Et puisque l’angle rAE est double de
l’angle rAz, que me est égal à l’angle ABr, et que raz est égal à raz,
l’angle mA est double de l’angle raz; donc l’angle ABz est égal à l’angle un;

donc l’angle ABr est coupé en deux parties égales par la droite B2. Nous dé-
montrerons semblablement que chacun des angles BAIE, AEA est coupé en deux
parties égales par les droites ZA, 2E. Du point z menons sur les droites AB,
Br, ra, AE, EA les perpendiculaires 2H, ’29, 2K, ZA, 2M. Puisque l’angle en
est égal à l’angle xrz, et que l’angle droit zer est égal à l’angle droit un,

les deux triangles zor, zxr auront deux angles égaux à (Jeux angles, et un
côté égal à un côté, le côté commun zr qui souteud un (les angles égaux;
ils auront donc les côtés restants égaux aux côtés restants (26. x); doue la
perpendiculaire le est égale à la perpendiculaire ZK. On démontrera sembla-
blement que chacune des droites 2A, 2M, 2H est égale à l’une et à l’autre

29’
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ripa "mon ai 23, le, 1K, ZA, 2M in; è).-
AiiÀauç sidi. O alpe: drapai si z, ælmijfid’fl

«il bi mgr 2H, 29, 2K, 2A, ZM ulula; Mm-
Qo’pnoc 5st and chai. 75! Mmôr nyct’uv, uni

hélerai «un AB, Br, ra, A15, en douar,
hui qui apoè; (in: Talc 7,)3; 1’07; H, 6, K, A,
M capelan; yurl’aç.Ei 7èp «le i9é4nau alla-57,

JAN). 7ms? 1678;, auparavant unir 7:5 chapé 11m

"3 xénon tapé; 5964i; è7’ input; chopin" i172;

2K æqnalem esse 5 quinque igitur recta: 2H,
ze , 2K , ZA , 2M æquales inter se sont. Ergo .
centre Z , intervallo vero unâ ipsarum zH », ze,

2K , 2A , 2M circulus descriptus transibit et
per reliqua puncta ,et continget An , Br, FA,
A8 , 3A rectas; propterea quod recti sunt ad
11,6, x, A , M puncta anguli. Si enim non
contingit ipsas , sed secat ipsas , eveniet ut ipse
dimetro circuli ad rectos ab extremitate ducta

71’779" 10:7 téflon , 3m? Éro7or 3951x921. 06x

in. 5 zinnia 1-6 2., 91407554171 fi M Tôy 2H,
ze, 2K, 2A, 2M s50e15! "moflas"; zÜlÀOÇ9
argus? Tel; An, Br, TA, A15 , EA tôôu’aç. E91-

«Frru alpe: unifiât. rqpéçau à; 5 HGKAM.

a a! t l I 0V I a IEn apis w han 7117170107, o www ma-
I7Awpâr 7s ml bruiner , nunc; 33176917711.

Ü

071,) Je: arnica-ru.

intra cadat circulum , quod absurdum osten-
sum est. Non igitur ceutro Z , intervallo vero
unâ ipsarum 2H , 29 , 2K , 2A, 2M rectarum
descriptus circulus secabit ipsas A3 , BF, FA ,
A]: , .EA rectas 5 continget igitur ipsas. Des-
cribalur ut HGKAM.

ln data igitur pentagone , quod est æquila-
tcrumque et œquiangulum , circulus inscriptus

est. Quod oportebat facere. ’

des droites 29, ne; donc les cinq droites 2H, ze, 2K, 2A, ZM sont égales
entr’elles. Donc le cercle décrit du centre z , et d’un intervalle égal a une des

droites 2H, le, 2K, 2A, 2M, passera par les autres points, et touchera les
droites AB, Br, ra, AE, EA, parce que les angles sont droits en H, e, x,
A, M. Car s’il ne les touchait pas , et s’il les coupait, la perpendiCulaire menée
d’une de ses extrémités au diamètre, tomberait dans le cercle; ce qui a été
démontré absurde (16. 5); donc le cercle décrit du centre Z, et d’un
intervalle égal a une des droites 1H, ze, 2K, 2A, 2M, ne coupera point les
droites AB, Br, ra, AE, EA; donc il les touchera. Décrivons le cercle HGKAM.

Donc on a inscrit un cercle dans un pentangone équilatéral et équiangle donné.
Ce qu’il fallait faire.
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nporazxz w.

d I q , I
flapi To Ëaôiv 7wratyawov, o Inn t’a-avràwpo’r

Î I7s nul lanciner, tuner 7tplypat-4vat.

l AErre» Ta dodu 7.771,7(0707, 5’ Écrit iré7Àtu-

lp59 7s mal t’a-07457107, To ABI’AE’ à? N mpi 75
,

ABrAE mrraiyuvov auner thlypdl’sladl.

PROPOSITIO XIV.

Circa datum peutagonum , quod est tequila-
terumque et æquiangulum, circulum circum-
scribere.

Sit datum pentagonum , quad est æquilatc-
rumque et æquiangulum ABFAE; oportet igi-
tur circa ABFAE pentagouum circulum cir-
cumscriberc.

Turlutirôw inan’pat 757 J73 BTA, FAIS 7a-

nüv dix: 674i îlaTt’Patc 15v rz , 1A, au) e273

qui? Z mutina, 1:45 3 cupCéAÀoianv a!” 069611,

i7) Tait B, A , E damez: i7trttixôm’zr 159274: ai

213, 1A, ZE. Opot’a; (N 75 7p5; 700’760 Juger;-

6171!, 371 ami hein-n Tôr J75 TBA, BAI-Z, AEA
yuyiôr (Fixez 11’114)!de 57351107»; 75v zB , Al,

El tôÔuôv. Rai imi in irriy É 678 au yawls:

Sccetur quidem uterque ipsorum BFA , PAF.

angulorum bifariam ab utrâque ipsarum F2,
ZA , et a Z puncto , in quo conveniunt recta: ,
ad B , A , E puncta ducantur recta: ZB, 2A ,
ZE. Similiter utique ut antea ostendetur et
unumquemque ipsorum FBA, BAH, AEA an-
gulorum bifariam secari ab unàquaque ipsarum

ZB, A2, EZ rectarum. Et quoniam æqualis est

PROPOSITION XIV.

Circonscrire un cercle à un pentagone équilatéral et équiangle donné.
. Soit ARME le pentagone équilatéral et équiangle donné; il faut au pentagone

ABI’AE circonscrire un cercle.

Coupons en deux parties égales chacun des angles au, me par les droites
r2", 2.x (g. 1), et du point z ou ces droites se rencontrent, menons aux
points B, A, E les droites ZB, 2A, ZE. Nous démontrerons, comme aupara-
vant, que .chacun des angles rBA, BAE, AEA est coupé en deux parties égales
par les droites ZB, Al, Ez. Et puisque l’angle BrA est égal à l’angle me, et



                                                                     

228 LE QUATRIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

rit" I373 TAIE, and in: qui; [Liv 678 BrA tipi-
cttati 673 ZFA , rit; J”: 673 FAR épiniez ti 575

TAZ, and si 675 ZFA cipat a"? 678 zar inlr Ïnv’

clins ami 7Awpa’t i1 zr 77twpqî 7:5 2A irriv in.

Opoiu; «Nt étudia-vrai 37: nui itérer» 767 ZB,

ZA , 2E inanipç air zr , ZA inlr i’tru’ ai 71’711

ripa «59:74: «si 2A, ZB, zr, 2A, 2E in: cimi-

Aau; surir. O ripa trin-pali 1-5 Z, mi Frantipz’rl?’

iri 1-51 1A, ZB , zr, ZA , 2E 1:6on; 7P4Ço’pl-

n; rift: nui J’Ià 73h A0175! nyciur , ne) insu
7lplypaço’ptroçi. Htptyiypaiçea , ne) in» à

ABTAE.
final cipal 75 J’oôir5 7tr’rat’7mor, 3 in" 1’00’-

7Àtupéy n ami ingénu , ruina; 7tpiye’7pct7’rau.

07:9 Un 7015611. ’

BFA angulus ipsi FAE, et est ipsius quidem
M’A dimidius ipse ZFA , ipsius vero FAE di-

midius FAZ , et ZFA igitnr ipsi ZAF est æqualis ;

quare et lattis ZF lateri zA est æquale. Similiter
inique ostendetur et unamquamque ipsarum au,
ZA , 28 utrique ipsarum ZF, ZA esse aqua-
lem; quinque igitur rectæ ZA , 23, zr, 1A, le

A

k
æquales inter se sunt. Ipse igitur centro Z et in-
tervallo nuât ipsarum ZA , zn , ZF , zA , Z! cir-

culus descriptus transibit et per reliqua puncta,
et erit circumscriptus. Circumscribatur , et sit

43mn. y
Circa datum igitur’ pentagonaux , quod est

æquilaterumque et æquiangulum , circulus cir-
cumscriptus est. Quod oportebat facere.

que l’angle er est la moitié de l’angle BrA , et l’angle raz la moitié de l’angle

me, l’angle er est égal à l’angle zar; donc le côté zr est égal au côté 2A

(6. 1). On démontrera semblablement que chacune des droites 23, 2A, ze
eàt égale à chacune des droites zr, 2A; donc les cinq droites 2A, za, zr, 2A,
2E sont égales entr’elles. Donc le cercle décrit du point z et d’un intervalle
égal à une des droites ZA, ZB, zr, 1A, 2E passera par les autres points, et sera
circonscrit. Qu’il soit circonscrit, et qu’il soit ABI’AE.

Donc un cercle a été circonscrit à un pentagone équilatéral et équiangle.
donné. ce qu’il fallait faire.
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nporAzn: n’.

Bi; Tir hein: du" iëai’yavor ini7Àtupo’v

7: in) ingénu infini-4.11.
En» 5 Mû; milita; 5 ABTAEZ’ à? (Nt si;

Tir ABrAEZ néflier iëai’yayov ité7Awpér 11 inti

ici-nain" lflpé’slral. . ’

PROPOSITIO XV.

1.11 data circule hexagonum æquilaterumque
et æquiangulum inscribere.

Sit datus circulas ABFAl-Zz 5 oportetigitur in

ABFAEZ circula hexagonum æquilaterumque
et æquiangulum inscribere.

H968» 708 ABFAEZ xénon æléplîpo; si AA,

tuai siÀtiçôw 73 ut’npov ni? minou 75 H, mi
ziv’rpça [4’01 a"; A, J’ldf’fli’lATl (Pi et; AH miam;

ysypaiooa 5 Bure, ml imzsuzatïrau ai EH,
l’H 635960907" i7l Toi. B, Z tupaïa, gai im-
Çâxaamy ai A8, Br, TA, A15, El, 2A- m’y»
in 73 ABFAEZ iEaiyawov Îa’o’7Àwpo’v n irri nul

iroyaiwov. ,1370731973 H tripolir xirrpov in) 705 ABI’AEZ

minou, in inlr si H15 a? HA. nia", i7tl 73

Ducatur ABFAEZ circuli dianeter AA, et
sumatur centrum circuli H , et centro qui-
dem A , intervalle vero AH circulas descri-
hatur aure , et junctæ En , PH producantur
ad B , Z puncta, et jungantur AB , Br , FA,
A! , HZ , ZA j dico ABFAEz hexagonum tequi-
laterumque esse et æquiangulum.

Quoniam enim H pnnctum centrum est
ABrAEz circuli , æqualis est un. ipsi HA. Rur-

PROPOSITION XV.

Inscrire dans un cercle donné un hexagone équilatéral et équiangle.

Soit ABrAEZ le cercle donné; il faut dans ce cercle inscrire un hexagone
équilatéral et équiangle.

Menons le diamètre AA du cercle ABrAEz , prenons le centre H de ce cercle,
du centre A, et de l’intervalle AH décrivons le cercle EHre(dém. 5), joignons
les droites EH, rit, prolongeons-les vers les points B , Z, et joignons AB, Br,
rA , ne, E2, 2A; je dis que l’hexagone ABrAEZ est équilatéral et équiangle.

Puisque le point H est le centre du cercle ABrAEZ, la droite H15 est égale à
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I ’A n’utî’or ramper uni 706 EHFO minou, in

f Ï N
m2. n ne 7,7 AH. AAA’ à ne 7p HAËJ’IÏXÛII in,

Q v Nun) n HIE apr: 7p EA in iniyh 100’7hup07é’pœ

’ A h Nun 70 EHA Tpiçuvav, tutti ai qui; cipat 16706

* l7min: ai I170 EHA, me, AEH in: émiant"

) A Î ’ N I N ’ I lria-w , t7uJ’n7ep un 1000752va 7,3171»va au 7p0ç

73734011 7min: in: aiAAIiAauç liai. Kari tian

K R’ N I I A , FI Iltu Tpuç 1’00 Tprywvou 70’714! Juan and"; 10’411.

C J Q l ’ A.a de 670 EHA 7min ’rpi’rov irri Jim épeler.

Quota; 33’: Auxerre-m tu) si 673 AHF Tpiroy

3’60 3p95r. Kal i7tl Il m 16927:: irrl 1’th EB

07191701: qui; ipsfït; gloria; ni; 673 EHF, rHB
&d’ll’ 5964?; in; 701:7, ml A0173 5p: si 673

THB api-ru irri «Na Spôôy’ a; alpe 673 EHA,

AHF, THB 7m11: l’au: aiÀÀIiÀcu; sic-h" de" tu) a;

nard. nopuæz’w 0161-47; ai 673 BHA, AHZ, ZHE
3’001! n’a-i "si; 673 EHA , ART, IHB’ «si 2501p:

7min: 11’673 ana, un, rus, BHA, AHZ ,

sus , quoniam A punctum centnIm est sure
cireuli, æqualis est A13 ipsi AH. Sed H12 ipsi
HA ostensa est æqualis , H13. igituripsi RA æ-
qualis est; æquilaterum igitur est EHA trian-
gulum , et ires igitur ipsius anguli EHA , HAE,
AEH æquales inter se suut, quiaisoscelium trian-

gulorum ad basim anguli æquales inter se sunt.
Et sunt trcs trianguli anguli duobus rectis æ-
qualcs; ipse igitur EHA angulus tertia pars

est duonIm rectorum. Similiter utique ostende-

tnr ct AHP tertia pars duorum rectorum; Et quo-
niam PH recta super il! insistens deiuceps an-
gulos EHF, FHB duobus reclis æquales farcit,
et reliquus igitur FHB tcrtia pars est duorum
rectorum; ipsi igitur EHA , AHF, FHB anguli

æqualcs inter se sunt; quart: et ad verti-
cem ipsi BHA , AHZ , ZHE æqualcs sunt ip-
sis EHA , AHP , PNB; sex igitur anguli EHA ,

HA. De plus, puisque le point A est le centre du cercle taure, la droite ne
est égale à au. Mais on a démontré que un est égal a HA; donc ne est égal
à en; donc le triangle EHA est équilatéral; donc les trois angles EHA , HAIE ,
AEH sont égaux entr’eux, puisque dans les triangles isocèles, les angles à la
base sont égaux eutr’eux (5. 1). Mais les trois angles d’un triangle sont égaux

à deux droits (52. I); donc l’angle EHA est le tiers de deux droits. Bons
démontrerons semblablement que AHr est le tiers de deux droits. Mais la
droite ru tombant sur la droite sa fait les angles de suite sur, me égaux
à deux droits (I5. i); donc l’angle restant ma est le tiers de deux droits;
donc les angles au, un, rua sont égaux entr’eux; mais les angles BHA,
AHZ, 2ms sont égaux aux angles au, AIIr, rua, parce que ces angles sont
opposés par le Sommet (15. t), donc les six angles Eus, AHr, me, BI-IA
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WOHM’ŒI.

AHF , rua , BHA , AHZ , ZHE æquales inter se
surit. Æqualcs autem anguli æqnalibus circum-

ferentiis insistunt; scx igitur circumferenliæ
AB , BF , FA , AE ,EZ , ZA æquales inter se surit.

.Equalcs autem circumlercntias æquales récite

subtendunt; sex igitur recta: æqualcs inter se
sunt; æquilatcrum igitur est ABFAEZ hexago-
num ; dico etiam et æquiaugulum. Quoniam
enim æqualis est ZA circumft-rentia ipsi HA cir-
cuml’erenliæ , communis addatur ABFA circum-

ferentia; tota igitur ZABFA loti EAFBA est arqua-
lis , et insistit quidem ipsi ZABFA circuml’eren-

tiæ ipse ZEA augulus, ipsi vero EAFBA circum-
ferentiæ ipse AZE angnlus. Æqualis igitur AZE

angulus ipsi ZEA. Similiter utique ostendetur et
reliques angulos ipsius ABFAEZ hexagoni secun-

dum unum æqualcs esse alterutri ipsorum AZE ,
ZEA angulorum. Æquiangulum igitur est ABFAEZ

hexagouum. Ostensum est autem et æquilate-
mm ,1 et inseriptum est in ABFAEz circula.

ln data igitur circula hexagonum æquilale-
rumque et æquiaugulum inscriptum est. Quod

oportebat facere. I
AHZ , me sont égaux entr’eux. Mais des angles égaux s’appuient sur des arcs
égaux (26. 5); donc les six arcs AB, Br, TA, AE, E2, 2A sont égaux entr’eux.
Mais des arcs égaux sont soutendus par des droites égales (29. 5); douci ces six
droites sont égales entr’elles; donc l’hexagone ABFAEZ est équilatéral. Je dis
qu’il est équiangle. Car puisque l’arc 2A est égal à l’arc EA , ajoutons l’arc

commun ABrA, l’arc entier 2ABrA sera égal à l’arc entier EATBA. Mais l’angle
un stappuie sur l’arc 2AErA , et l’angle AZE s’appuie sur l’arc EATBA; donc

l’angle AIE est égal à l’angle ZEA (27. 5). On démontrera semblablement
que les angles restants de l’hexagone ABrAEZ sont égaux un à un à l’un et à
l’autre des angles A2E, 215A; donc l’hexagone ABrAEz est équiangle. Mais ou
a démontré qu’il est équilatéral, et il est inscrit dans le cercle ABrAEZ.

Donc on a inscrit un hexagone équilatéral et équiangle dans le cercle donné.
Ce qu’il fallait faire.
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COROLLARIUM.

Ex hoc manifestum hexagoni lattis æquale
esse ipsi ex circuli centre.

Et si perA, B, P, A, E, Z puncta con-
tingentes circulum ducamus, circumscribetur
circa circulum hexagonum æquilaterumque et
æquiangulum, congruenter ois de pentagono
dictis. Et etiam congruentcr ois (le pentagone
diclis , in dato hexagone circulum inscribcmus-
que et circumscribcmus.

PROPOSITIO XVI.

In dato circulo quindecagonum æquilaterum-
que et æquiangulum inscribere.

Sit dams circulas ABFA; oportct igitur in
ABFA circulo quindccagonum æquilaterumque
et æquiangulum inscribere.

COROLLAIRE.

De la il est évident que le côté de l’hexagOne est égal au rayon du cercle.
Semblablement si par les points A, B , A, r; E , z nous menons des tangentes au

cercle, on circonscrira à ce cercle un hexagone équilatéral et équiangle, confor-
mément à ce qui a été dit pour le pentagone. C’est aussi Conformément à

ce qui a été dit pour le pentagone, que nous inscrirons, et que nous cir-
conscrirons un cercle à un hexagone donné.

PROPOSITION XVI.

Inscrire dans un cercle donné un quindécagonc équilatéral et équiangle.

Soit ABrA le cercle donné,- il faut dans ce cercle inscrire un quindécagone
équilatéral et équiangle.
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Inscribatur in ABFA circule trianguli quidem
æquilateri in ipso inscripti latus AP , peutagoni

vero æquilaleri ipsum A3; qualinm igitur est
ABPA circulus æqualium segmentornm quinde-

cim, talium ABP quidem circumferentia tertia
pars existens circuli erit quinquc ; A3 vcro cir-
cumfercntia , quinta existens circuli, erit lrium ;

reliqua igitur Br æqualium duarum. Sccetur

Br bifariam in E , utraque igitur ipsarum B! ,
EF circumferentiarum quintadecima erit ABFA

I circuli. Si igitur jungcnles ipsas DE , EF rectas ,
æqualcs ipsis in continuum rectas aptemus in
ABI’Â circule , erit in ipso inscriptum qniudeca-

gonum æquilaterumqne et æquian’gulum. Quod

11 un) t’a-07min. 0711,) gît: rutila-au. OPOUCbïlt (accre-

lnscriîons dans le cercle ARIA le côté Ar d’un triangle équilatéral inscrit,
et le côté AB d’un pentagone équilatéral. Puisque la circonférence entière ARIA

doit être partagée en quinze parties égales, l’arc ABr qui est la troisième partie
de la circonférence, en Contiendra cinq, et l’arc A3. qui est le cinquième de
la circonférence, en contiendra trois; donc l’arc restant Br en contiendra
deux. Partageons l’arc restant Br en deux parties égales au point E (50. 5),
chacun des arcs DE, Et sera la quinzième partie de la circonférence du cercle
ABrA. Donc, si ayant joint les droites BE, ET, nous adaptons dans le cercle
ABTA, à la suite les unes des autres, des droites égales à ces droites (I. 4) , on
aura inscrit dans ce cercle un quindécagone équilatéral et équiangle. Ce qu’il

fallait faire.
30
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Congf’uenter autem eis qua: de pentagone , si

par circuli divisiones contingentes circulum
ducamus , circumscribetur circa circnlum quin-
deeagonum æqnilaterumque et æquinngulum.
Et insuper congruenter eis de pentagono dic-
fis , et in date quindecagono circnlum inscri-
bemns et circumscribcmns.

Conformément à ce qui a été dit pour le pentagone, si par les points de
divisions d’un cercle. on mène des tangentes à ce cercle, on circonscrira à
ce cercle un quindécagone équilatéral et équiangle. De plus, conformément à

ce qui a été dit pour les démonstrations du pentagone, nous inscrirons et
nous circonscrirons une circonférence de cercle à un quindécagone équila-
téral et équiangle donné.

un ne QUATRIÈME LIVRE.
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DEFINITlO NES.

1. Pars est magnitudo magnitudinis, miner
majoris , quando mensurai; majorera.

a. Multiplex autem major minoris , quando
mensuratur a minore.

5. Ratio est duorum magnitudinuin homogé-

nearum secundum quantitatem inter se qua:-
dam habitude.

LIVRE CINQUIEME
DESÈLÈMENTSIflflflHJDE.

DÉFINITIONS.

I. Une grandeur est partie d’une grandeur, la plus petite de la plus grande, i
quand la plus petite mesure la plus grande. I

2. Une grandeur plus grande est rnùltiple d’une grandeur plus petite, quand
la plus grande est mesurée par la plus petite.

5. Une raison, est certaine manière d’être de deux grandeurs homogènes
entr’elles , suivant la quantité.
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4.. Proportio autem, rationnai identitas.

5. Rationcm habere inter se magnitudines
dicnntur, qnæ possunt multiplicatæ sese supe-

rare.t

6. In eadcm ratione magnitndines dicuntnr
esse , prima ad secuudam et tertia ad quartam ,

quando prima: et tertiæ tuque mnltiplices,
secundæ et quarta: æque multipliccs, juxta
quamvis multiplicationcm , utraquc utramque
vol nua superant, vol nua æquales surit , vel
nua dcficiunt comparatæ inter se.

7. Ipsæ autem eamdcm rationem habcntcs
magnitudines proportionales vocentur.

8. Quando vero æque mnltiplicium, primæ
quidem multiplex superat secundæ multipli-
cem , tcrliæ vcro multiplex non superat quartæ

multipliccm, tune prima ad secundarn majo-
rcm ratiouem haberc dicitur, quam tcrtia ad
quartam.

9. Proportio autem in tribus terminis minima

est.

4. Une proportion est une identité de raisons.
5. Des grandeurs sont dites avoir une raison entr’elles, lorsque ces gran-

deurs, étant multipliées , peuvent se surpasser mutuellement. i
6. Des grandeurs sont dites être en même raison, la première à la seconde,

et la troisième à la quatrième , lorsque des équimultiples quelconques de la pre-
mière et de la troisième, et d’autres équimultiples quelconques de la seconde et de

la quatrième sont tels, que les premiers équimultiples surpassent, chacun a chacun,
les seconds équimultiples , ou leur sont égaux à la fois, ou plus petits à la fois.

7. Les grandeurs qui ont la même raison sont dites proportiouelles.
8. Lorsque, parmi ces équimultiples, un multiple de la première surpasse

un multiple de la scc0nde, et qu’un multiple de la troisième ne surpasse pas
un multiple de la quatrième, on. dit alors que la première a avec la seconde
une plus grande raison que la troisième avec la quatrième.

9. Une proportion a au moins trois termes. ’
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to. Si autem tres magnitudines proportio-
nales sint, prima ad tertiam duplam rationem
habere dicitur, ejus quam ad secundam.

Il. Si quatuor magnitudines proportionales
sint , prima ad quartam triplam rationem habere
dicitur ejus quam ad secundam; et semper dein-
ceps Similiter quamdiu proportio exstiterit.

l2. Homologæ magnitudiues dicnntur , ante-
ccdentes quidem antecedentibus , consequcnte:
vero conscquentibus.

15. Alterna ratio est sumplio anteccdentis
ad autccedcntem , et conscquentis ad «couse-

quentem. .
I4. Inversa ratio est sumptio consequentis ut

antecedentis , ad antecedentem ut ad conse-
quentem.

I5. Compositio rationis est sumptio autoce-
dentis. cum consequente tanquam unius ad ipsam

consequentem.
16. Divisio rationis est snmptio excesst’is, que

superat antecedens cousequentem, ad ipsam con-
seqncntem.

10. Lorsque trois grandeurs sont proportionnelles, la première est dite avoir
avec la troisième une raison double de celle qu’elle a avec la seconde.

n. Lorsque quatre grandeurs sont proportionnelles, la première est dite
avoir avec la quatrième une raison triple de celle qu’elle a avec la seconde,
et ainsi de suite, tant que la proportion subsiste.

12. Les antécédents sont dits des grandeurs homologues aux antécédents; et
les conséquents, des grandeurs homologues aux conséquents.

15. La raison est alterne, quand on compurc l’antécédeut à l’antécédem,

et le conséquent au conséquent.
i4. La raison est inverse, quand on compare le conséquent comme antécé-

dent à l’antécédenycomme conséquent.

15. Il y a composition de raison, quand on compare au conséquent. l’an-
técédent avec le conséquent.

16. Il y a division de raison, quand on compare au conséquent l’excès de
l’antécédent Sur le conséquent.
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l7. Conversio ratinais est sumptio antece-
dentis ad cxcessum, quo superat antccedcns con-

sequentem.

18. Ex æqualitate ratio est , pluribus existen-

tibns maguitudinibus et aliis ipsis æqualibus
numero , biais sumptis et in câdem ratione,
quando est ut in primis magnitudinibus prima
ad ultimam , ita’ in secundis maguitudinibus

prima ad nltimam. Vol aliter. Snmptio extre-
marum par substractionem mediarnm.

19. Ordinata proportio est , quando est ut an-

tecedens ad cousequentern ita antecedeus ad
consequentem 3 est autem conseqnens ad aliam
quampiam , ita consequens ad aliam quampiam .

20. Perlurbata autem proportio est, qnaudo
tribus existentihus magnitudinibus et aliis ipsis
æqualibus numéro, lit, ut quidem in primis mag-

nitudinibus antccedens ad conscqucntcm , ita in
secundis magnitudinibus antecedens ad conse-
qucutem; ut vero in primis maguitudiuihus

I7..ll y a conversion de raisou, quand ou compare l’antécédeut à l’excès
de l’antécédent sur le conséquent.

17. Il y a raison par égalité, lorsqu’ayant plusieurs grandeurs, et d’autres
grandeurs égales en nombre aux premières, et que ces grandeurs étant prises deux
à deux , et en même raison , la première grandeur des premières est à la dernière,

comme la première grandeur des secondes est à la dernière; ou bien, lors-
que l’on compare les grandeurs extrêmes, les moyennes étant retranchées.

19. La proportion est ordonnée, lorsque l’autécédent est au conséquent
comme l’antécédent est au conséquent, et que le conséquent est à un autre
COuSéquent quelconque, Comme le conséquent est à un autre conséquent

quelconque. l20. La proportion est troublée, lorsqu’ayant trois grandeurs et d’autres
grandeurs égales en nombre aux premières, il arrive que dans les premières
grandeurs l’autécédent est au conséquent, comme dans les secondes gran-
deurs l’autécédeut est au conséquent, et que dans les premières gran-
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15ml si imita; io-ri oroMoeroiwoy 75 AB7’ P

A: t 0 d a N a705 E, nui 70 TA 1-05 Zt ont capot un" or et;

consequens ad aliam quampiam , in in secundis
magnitudinibns alita quæpiam ad antecedentem.

PROPOSITIO I.

A Si Sint quotcnnqne magnitndines quotcunque

magnitndinum æqualinm multitudine, singnlæ
singularum æque multipliccs , quam multiplex
est nua magnitudinnm unins , tant multipliccs
erunt et omnes omnium.

Sint quotcunque magnitndines A3 , FA quo:
cunque magnitudinnm E , Z æqnalinm multitu-
dine, singulæ singularum æque multiplices 5 dico

quam multiplex est A]! ipsins E , tam multipli-
ces esse et A]! , rAipsaI-um E, z.

Quoniam enim æqueest multiplenABipsiusE
ac FAipsius Z ; quo! igitur saut. in A]! magni-

deurs le conséquent CSPÀ une grandeur quelconque, comme dans les secondes
grandeurs une grandeur quelconque est à un» antécédent.

J
PROPOSITION PREMIÈRE.

Si l’on a tant de grandeurs que l’on voudra, égales en nombre à d’autres

grandeurs, chacune des premières étant le même équimultiple de chacune des
secondes, une des premières grandeurs sera le même multiple d’une des
secondes que la somme des premières l’est de la somme des secondes.

Soient AB, ra (245) , tant de grandeurs qu’On voudra égales en nombre à
d’autres grandeurs E, z, chacune étant le même multiple de chacune; je dis
que Al! est le même multiple de E, que la .somme de AB et de TA l’est de la
somme de E et de z.

Puisque A8 est multiple de E, que TA l’est de z, il y aura dans AB autant ’
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AB union" in To? E, 7001670; tutti ’sv 753 TA

in: tu; Z. AIppn’oÛu T5 fait! AB si; Toi 707 E ,14:-

giûu in: 7d AH, HB, 75 J5 TA si; Toi. 793 Z
la; Toi T8, eAt i070" d’5 l’a-or 75 70x590; 757

AH, un 71,3 "ses" 15v r9, est tu) En.) l’a-av
ini 70 ,uiv AH 7a? E, 75 «Pi T9 Tél Z* in: oipat

anti Toi AH, T6 707; E, Z. Ami roi oui-roi J’ti

A

final
N

i’o-or in) 75 HB 745 E, aux) 75 6A 7:03 Z° in:

aipot nazi 705 HB, 9A 707; E , Z3t 5cm oipa inir

Ëy 7,5 AB ira 745 E, 70011371 tutti i1 707; AB,
TA in 707; E, Z° ÉoavrAaio’tor «sipo: ini 75 AB

703 E, "accentuait": Zona mi Toi AB, TA

N t il tr I N n t c a.7M E, Z. En" capot p area-atout, un: 7a «En.

a:

tudincs mqnales ipsi E , tot sunt ct in FA æqua-
les ipsi Z. Dividatnr AB quidcmin magnitudines

’ AH , HB æquulcs ipsi l , ipsa vero FA in ipsas

F9 , 0A æqualcs ipsi Z; erit utique æqualis mul-

titudo ipsarum AH, H3 Inultitudini ipsarum Te,
9A. Et quoniam æqualis est AH quidem ipsi E,

ipsa vero T6 ipsi Z 5 æqualis igitur et AH , r6

B

ipsis E , Z 3 propter eadcm utique æqualis est H3

ipsi E, et 9A ipsi Z j æquales igitur et H8 , 6A

ipsis E, Z; quotigitur suut in AB æquales ipsi
E, tot surit et in AB , TA æquales ipsis E , Z;
quam multiplex igiturest A) ipsins E , tam multi-
plices erunt et A3 , TA ipoarum T. , z. Si igitur

quotcnnque etc.

de grandeurs égales à E, qu’il y a de grandeurs égales à z. Partageons AB en
grandeurs égales a. E, et que ces grandeurs soient AH, H8; partageons aussi
m en nrandeurs é ales à z et ne ces rvrandeurs soient r0, en. Le nombre

a 5 a q ades arties T6 en sera éàal au nombre des arties AH H8. Mais AH est énal

P t a P î aà E, et T6 égal a Z; donc la somme de AH et de T6 sera égale à la somme
de E et de z. Par la même raison, H8 est égal à E, et 6A à z; donc la somme
de H13 et de 8A est égale à la somme de E et de z. Il y a donc dans AB autant
de grandeurs égales à E, qu’il y a dans la somme de AB et de rA de grandeurs
égales à la somme de E et de z. Donc AB est le même multiple de E que la
somme de AB et TA l’est de la somme de a et de z. Donc, etc.
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urorAzI: a.

N A. I I la, IEn 7rpœ70v J’eurepou iodure y noÀAotrrÀznov

N l I 9’ l N l Imon: 7pI-rov To7atp70u , p Je au: reparut! J’Iu7tpou

a I I N l1 I Ntram; rouanne!» au 21707 TtTap-rou’ trou

t la N I I e I611772927 vrprov un: woyw’70v étoupoit trotta;

Ü l N NM’Tœl WoAÀœwÂdd’loV loti 7pI’Toy un: :2709 70-

I7ap70u.

a. t I I Il
TIparrov gap 75 AB «l’aunpou 7517 T t’a-outre son»

N I auoroAAaorÀa’o-tor tutti Tpt’Toy To AE TtTœp70u Ton

PROPOSITIO II.

Si prima secundæ arque sit multiplex ac tertia
quarlæ , sit autem et quinta secuudæ æque mul-

tiplex ac sexta quartas; et simul sumptæ prima
et quinta secundæ æque erunt multiplices ac
tertia et sexte quartæ.

Prima enim A]! secundæ T æque sit multiplex

ac terlia AE quartæ Z , sit autem et quinta DE

Z, i070 d’5 tout) WŒMWTDV 75 EH J’wTÊpou 705 T

incita; vroÀAuvrAat’trIov tuai in" 75 E9 TITor’pTou

705 Z’ A570 571 tutti candir "P510? uni 75’47"07

75 AH J’sun’pou 705 T imita; ivre: oroMotvrÀoi-

nov 115 Tpi-rov mi inuit 75 A9 TleiP’rotl 70:7 Z.

secundæ T æque multiplex ac sexta E9 quarta:

z; dico et simul sumptas primam et quintam
AH seconda: T æqne fore multiplices ac ter-
tiam et sextam A6 ipsins Z.

PROPOSITION Il.

Si la première est le même multiple de la seconde que la troisième l’est de
la quatrième, et si la cinquième est le même multiple de la seconde que la
sixième l’est de la quatrième, la somme de la première et de la cinquième
sera le même multiple de la seconde que la somme de la troisième et de la
sixième l’est de la quatrième.

Que la première AB soit le même multiple de la seconde r que la troisième
AE l’est de la quatrième z, et que la Cinquième BH soit le même multiple de
la seconde r que la sixième ’Ee l’est de la quatrième Z; je dis que la somme
de la première et de la cinquième AH sera le même multiple de la seconde
r que la somme de la troisième et de la sixième A6 l’est de la quatrième z.

31
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En) 7è? icelui; in) woÀÀawÀaËa-iov 75 AB

«a; 1’ ml 73 Ali 706 Z’ 3m ËPŒ irriv 37 76 An

peye’ônl l’au 7g? r, Ton-151c: ml Ëv 7go" AE l’au

au; Z. mû. qui déc-al Il; nul En: in)? Ëv Tél 8H

in. 75 r, 700’137: nul l7 75 E6 in: 71,3 Z’ au

a r a v a.up; enlv 37 me: 1175 AH un: 7g; r, Toma-ra Inti

37 En,» 75 A9 7m Té; Z’ Baratin-10v ËFM Ënl

15 AH nô r, Tocau’mvrÀaËa-zoy lava: nul 73

A9 70:7 2’ nul turneêv ëpz’ nFÆ-roy nul ody-

mov 15 AH 53073900 705 r t’a-oint; :0712! WOÀÀŒ-

9min" ml nitrer un) 111w 18 A6 TCTÆIPTOU

N l Ü N u l Ü N700 Z. En «pat flprOV, un Ta «En ç.

Qnouiam enim æque est multiplex A8 ipsins

P ac A! ipsins z ; quot igitur suut inlAB mag-
nitudines æqualcs ipsi P , tot et in AE æquales

ipsi Z. Propter eadcm utique et quot sunt in DE

æquales ipsi F, lot et in se æqualcs ipsi Z; quel
igitur suut in totâ AH æqualcs ipsi r, tot et in

totâ A0 æqualcs ipsi Z ; quam multiplex igitur

est AH ipsins F, tam multiplex erit et AS ipsins

Z; et simul sumptæ igitur prima et quinta AH
secundæ r taque erunt multiplices ac tertia et
sexta A0 quarta: Z. Si igitur prima , etc.

Puisque AB est le même multiple de r que AIE l’est de z , il y a dans A3
autant de grandeurs égales à r qu’il y a dans AH de grandeurs égales à z. Par

l la même raison , il y a dans EH autant de grandeurs égales à r qu’il y a dans
ne de grandeurs égales à Z. Il y a donc dans la grandeur entière AH autant.
de grandeurs égales à r qu’il y a dans la grandeur entière A9 de grandeurs
égales à z. Donc AH est le même multiple de r que A9 l’est de z; donc
la somme de la première et de la cinquième AH sera le même multiple de la
seconde r que la somme de la troisième et de la sixième A6 l’est de la
quatrième z. Donc, etc.
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nporitzt: 7’.

l A: Æ I
En 7rpœ70y Eau-ripez: l’a-cita; p woAAawÀato-tov

p I a» t Iau api-l’or 75749700, Impôt: Je t’a-am; WÔÀÀÆC

I p. I t I N .L a.77men: 7cv 71713700 un flat-rom un Inc-au un

I c l t I r I IlAnç9w7aw euflpov nez-repoli matu; erra: roit-

l l h l Nlaminer, 7o par 7cv Ëwn’pou , 7è Je 7cv Tl-

TŒIPTOU.

Hp57ov 7nip 7è A hurripou 705 B imita; i770

vroAAamAaia-tav nazi 7pi7ov 75 r 7:74pm; 703
A, nazi mise» 713v A, r Frein; woÀÀawrÀa’o-tœ

7è El, HG’ N’y» 37: Mm; il") muant;-
d’unI 78 raz 705 B aux) 73 ne 793 A.

PROPOSITIIO tu.

Si prima secundæ æque ait multiplex ac ter-
tia quartæ, sumantur autem æque multiplices

primæ et tertiæ ; et ex æquo sumptarum titra-
que utriusque æque erit multiplex , altera qui-
dem secundæ , altera vero quartæ.

Prima enim A secundæ B saque sit multiplex

ac tertia F quarta: A , et sumautur ipsarum A , r
æquelmultiplices EZ , H0; dico æque esse mul-
tiplicem HZ ipsins B ac H9 ipsins-À.

.5 x z H - A aLw- rL AEmi j’ai? irrita; in) noÀÀawrÀaitnov 73 El

7:5 A aux) 7è H9 705 P 3cm ripa t’a-Tir iv 71,5

El ira 7g?” A, 7071571" un) t’y 743 H6 in
"ré 1’. Atypiiîeœ 7è priva El u’ç 7è 797 A gnian

Quouiam enim æque est multiplex il ipsins
A ac H6 ipsins F 5 quot igitur suut inAEZ æqua-

les ipsi A , toi. et in HG) æquales ipsi P. Di-
vidatur il quidem in maguitudines ipsi A æqua-

PROPOSITION Il].

Si la première est le même multiple de la seconde que la troisième l’est
de la quatrième , et si l’on prend des équimultiples de la première et de la
troisième, le multiple de la première sera, par égalité, le même multiple de
la seconde que le multiple de la troisième l’est de la quatrième.

Que la première A soit le même multiple de la seconde B que la troisième
r l’est de la quatrième A; prenons les équimultiples El, ne de A et de r,- je
dis que El est le même multiple de B que He l’est de A.

Puisque El est le même multiple de A que ne l’est de 1", il y a dans El
autant de grandeurs égalesà A qu’il y a dans He de grandeurs égales à r. Di-
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in: 70è EK, K2, 7è il H6 Il; 7è. 745 r in: ni.
HA, Aet i074: «PH 770v 7è amibe 75v EK,
K2 71,5 7190:0" 755v HA, A6. Rai in) t’a-sium

in) walhanàainov 7è A 705 B aux) 7è r 70:7
A’ 770v «Il 73,145 EK 71,7 A, 7è IN HA 707 I"

îcaimç alpin Ënl 7:0ÀA0t7rAai0’tar 7è EK 703 B ml

7è HA 705 A. Aral 7è 167:; N bien Ëni wol-
Aanàénor 7è K1 706 B tu? 7è A6 708 A.

En!) 050 71735707 75 EK J’w7e’p0u 703 B t’a-ains;

in) woààawàéa’mv nazi 7pt’70v 7è HA 7e7aip7oo

705 A’ 307i il un) m’pmov 7è KZ «limitant: 705

B imbu; vroààavràcia’tay ml in70v 7è A9 unip-

N l v A t lTOI) TGV A’ la) 0117709" ŒFÆ TF0)??? au WIfl’IfTOP

les Ex , Il , ipse vero H9 in magnitudines ipsi r
tequales HA, A6; eritutique æqualis multitudo
ipsarum BIC, Il multitudini ipsarum HA, A6. Et
quoniam æque est multiplex A ipsins Bac r ipsins
A; æqunlis autem BIC quidem ipsi A, ipsa vero HA

ipsi F; æque igitur est multiplex 2K ipsins B se
HA ipsins A. Propter eadem utique æque est mul-

tiplex K2 ipsins B ne A9 ipsins A. Quoniam

igitur prima EK secundæ B æque est multiplex ac

tertia HA quarlæ A ; est autem et quinte Il se-
cundæ B æque multiplex ac sexte A9 quarlæ A ;

et simul sumptæ igitur prima et quinte EZ se-
eulndæ B tuque surit multiplices ac tertia et

,.. I . . . .
7è El J’wn’pou 700 B irrita; irri 7roÀAat7rÀ0ta’tcv sexta He quarta: A. SI Igttur prima , etc.

B I A W A I A.un 7prroy un 01707 70 H6 707up7ou 700 A.

l i N A A IzwEn up: 7rpw70v, un 7a 0511;.

visons E2 en grandeurs égales à A, et que ces grandeurs soient Ex, x2;
divisons He en grandeurs égales à r , et que ces grandeurs soient HA, A9.
Le nombre des parties Ex, KZ sera égal au nombre des parties HA, A6. Et
puisque A est le même multiple de B que r l’est de A , que EK est égal à A ,
etHA égal à r , la grandeur EK est le même multiple de B que HA l’est de A.
Par la même raison, KZ est le même multiple de B que A8 l’est de A.
Et puisque la première EK est le même multiple de la seconde B que la troi-
sième HA l’est de la quatrième A , et que la cinquième KZ est le même mul-
tiple de la seconde B que la sixième A6 l’est de la quatrième A , la somme
de la première et de la cinquième , qui est El, sera le même multiple de la
seconde B, que la somme de la troisième et de la sixième, qui est He, l’est
de la quatrième A(2. 5). Donc, etc.
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nporAztz AV.

A A. B ’ A i l filEn" rparroy 7170; J’w’rtpor 707 40707 qui
lA0)», tuai 7pi701 7rp0; 79,701,070? mati 70’: Faim;

N I A Ktaraudant, la 700- 70 7rpw7ou un: 7,31700 7rp0;

A j I I N ’ A7a: matu; woààatvrÀaam 70a J’w7ep0u mu 70-

’ Ï f N4 B A7ap7ou, une 070mm" vraÀAacrAata-mrpoy, 707
’ B PI Idinar 050: A070v Auoeiy’m nat7aÉÀ7m7Iat.

l B A 5
npô’rov 7&4: 70 A "p0; J’w’npov 7è B 70v au-

t a I I N I t I I i707 9961700 A0707 tu" 7pt7ov 70 T wpoç 7e7œp7cv

PROPOSITIO 1V.

Si prima ad secundam eamdcm ltabcat ratio-
nem quam tertia ad quartam; et asque multi-
pliccs primæque et Ier-lia: ad æque multipliees

secundæ et quarta: , juxta quamvis multiplicatio-

ncm , eamdem habcbuut rationem inter se com-
paratæ.

Prima enim A acl secundam Beamdem lIabeat

rationem quam tertia P ad quartam A , et su-

K

E ........ 2-..-A L.- ..13.- A.L-... 9.-.-M

7è A, tutti tiAiicpÛw 75v Mir A, I’ ioulai; ravin.-

ruina. 7è E, Z , 75v à B , A ailla. 0l Ë7uxty
imita; 7:0ÀÀ0t7rÀ0itrm 70’: H, et N’y.) 371 inivl

(in; 7è E wpèç 7è H , 057w; 7è Z api); 7è e.

Eihiçew 72”; 765v pur E , Z imita; noÀÀm-rlai-

ont 7è K, A, 713v A H, a JAN: si ÉTUXEVQ

l Abien vroAÀawrÀcta’tat 70L M , N.

PROPOSITION

mantur ipsarum quidem A , P æque multiplices

E, Z, ipsarum vero B, A alite utcunque æque
multipliees H , 9; dico esse ut E ad H, ita z
ad O.

Sumautur enim ipserum quidem E , Z æque

multiplices K, A , ipsarum vero H, (9 alite ut-
eunque mnltiplices M, N.

I V.

Si la première a avec la seconde la même raison que la troisième avec
la quatrième, des équimultiples quelconques de la première et de la troisième
comparés à des équimultiples quelconques de la seconde et de la quatrième,
auront entre eux la même raison.

Car que la première A ait avec la seconde B la même raison que r avec A, pre-
nons deséquimultiples quelconques E , z de A et de r , et d’autres équimultiples
quelconques H , o de a et de A; je dis que E est à H comme z est à e.

Prenons des équimultiples quelconques K , A de E et de z , et d’autres équi-
multiples quelconques M , N de H et de a.
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Rai Cm) t’a-oint; in) 70AAavrÀat’0-Iov 73 m’y E

705 A, 73 f3 Z 70E T, Inti 07M7r70u 7070 E, Z
t’a-ains; noÀÀamÀaÉa-m 703 K , A’ imiter; nife in)

vraààzvrAat’nov 73 K 705 A au!) 73 A 70:7 r. Aral

703 1.3703 d’3 imita; leu-l WOÂÀd’îl’Âa’d’lOV 73 M 70:7

B ne) 73 N 705 A. Rai indic-710 al; 73 A 7,03;
73 B 057w; 73 r 7,03; 73 A , Mi 6701771: 7130
pair A, r t’a-cita; "chanciriez 703 K, A , 7077

I I BJ3 B , A JAN: al Ë7uxw lame WGÀÂŒWÀŒWG 7d.

7 J Î ’ A N f IM, N’ u œpœ 07091221 70 K 700 M , Uflepgzsl

N I ’ B Ilnul 73 A 700 Nt nui si t’crav, leur un 01’047-

, M A I W700, l’un-700. K1) en: 7d. par K, A 7m E, Z

’ t I A.laits; nolàzwÀu’wœ’, 70L de M, N 7th H, 8

’ Il Dlin: à 3’70er t’a-oint; 7roÀÀ0t7rÀata-tw en" sipo;

(Y B B l lIl); 73 E «p3; 73 H, 007w; 70 Z t7p0ç 70 6, Eau

N A4 A A f n.«p1 flprOl’, un: 71 EEM5.

Et quoniam æque est multiplex E quidem ipsius

A , ipsa vero Z ipsins r , et snmpîæ suntipsarum

E , Z asque multipliees K, A f æque igitur est
multiplex K ipsius A ac A ipsius P. Prnpter ea-
dcm utique arque est multiplex M ipsius B ac
N ipsius A. Et quoniam est ut A ad B ita P ad
A, et sumptæ sunt ipsarum quidem A , 1’ æque

multipliees Il, A , ipsarum vert)! , A alite utcurp

Il IN

2P!»

que æquo multiplices M , N 5 si igitur superat
K ipsam M , superat et A ipsam N; et si aqualis,
æqualis; et si minor , minor. Et sont K, A qui-
dem ipsarum E , Z æque mnltiplices , ipsæ vero

M , N ipsarum H, enlia: utcunque multiplices ;

est igitur ut E ad H , ita Z ad 0. Si igitur
prune, etc.

Puisque E est le même multiple de A que z l’est de r, et que l’on a pris
des équimultiples K, A de E et de z, lagrandeur K est le même multiple de
A que A l’est de r (5. 5). Par la même raison, M est le même multiple de
a que N l’est de A. Et puisque A està B comme r est à A, que l’on a pris des

équimultiples quelconques K, A de A et de r, et d’autres équimultiples quel-
conques M, N de B et de A, six surpasse M, A surpasse N; sipK est égal à
M, A est égal à N , et si K est plus petit que M, A est plus petit que N (déf. 5. fil.
Mais K , Asont des équimultiples quelconques de E et de z, et M, N d’une,
équimultiples quelconques de H et de e; donc E est à H comme Z est à e
(clef. 6. 5). Donc , etc.
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HOPISJMA.

N q H S I N NEn" 00v listage», 07H, si 07",):er 70 K 700
N 1 N ’M, 370105940: mi 73 A 705 N’ un U I000, i701"

N I K l Ila; si flueroit, hotu-00’ &lÂOVOTl mu si uflepexu

N N N N
70 M 705 K, dmpe’pexu un: 70 N 700 A* mu

’l Dl N lsi 10-00, 770;" and si heu-000, chiffes” un: du

a- vI x e t t l o!70070 007m au a); 70 H 07,00; 70 E, 007w;

t t A t a i I1 3 I70 6 771:0; 70 Z. En Il)" 700700 Çal’epoy, 07: leur

I I r I 4’ K 1 I 3 I7:07:41 paysan atraÀoyoy p , tu" annal" atm-
IlA0707 0 070:1.

I

HPOTASIZ I.

l q I
E037 1403290; Hameau; itéra; p vroÀAntvrÀat-

q l t a I K t l0700, 0772p açdtpeew upasptetwoç’ It0tt 70 Murray

a» A. r I il I t700 me tram; 2070!! rainant-Acteur, 00-0:-

. I . q q71140-1570,": 73 ont! 70:7 Mou.

2h

COROLLARIUM.

Quoniam igitur ostensum est, si superat K ip-

samM , superare et A ipsam N; et si æqualis ,
æqualem; et si minor, minorem; manifestum
est et si M superat K , superare et N ipsam A 5 et

si æqualis , æqualem; et si miner, minorem; et

propter hoc crit et ut H est ad E , ita 0 ad Z.
Ex hoc utique manifestum est, si quatuor magni-

tudines proportioualcs sunt , et inversione pro-
portionales fore.

PROPOSITIO V.

Si magnitudo magnitndinis æque sit multi-
plex ac ablata ablatæ , et reliqua reliquæ æque

crit multiplex ac multiplex est tota totius.

COROLLAIRE .
Puisqu’il a été démontré que si K surpasse M, A surpasse N; que si K est

égal à M, A est égal a N, et que si K est plus petit que M , A est plus petit
que N, il est évident que si M surpasse K,.N surpasse A; que si M est égal
à K, N est égal à A , et que si M est plus petit que K, N est plus petit que
A ; par conséquent H est à E comme e est à z. De là il est évident que si
quatre grandeurs sont proportionnelles , elles seront encore proportionnelles
par Inversion.

PROPOSITION V.

Si une grandeur est le même multiple d’une grandeur que la grandeur re-
tranchée, l’est de la grandeur retranchée , le reste sera le même multiple du
reste que le tout l’est du tout.
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10103000; 7:3p 73 AB peyiëou; 705 TA t’a-zizi;

57700 7raAAat7rAé0101, 3070p épatpteèy 73 AIE alpar-

p090’070; 705 TZ’ A3700 3’71 ml A0n73y 73 ES

Muni? 705 ZA 30’00”"; :0700: flanarràéaur,

37007ràainév 377w 37ml 73 A8 3Mo 705 TA.

OmnÀa’nov 7a’p 377: 73 AE 705 Il, 700710-

717Àé0’tov y07000700 nazi 73 E8 705 rH.

K13 37:03 t’a-tint; 3073 woMarrAaiaîtav 73 A8

705 I’Zl nul 73 EB 705 HI" t’a-oint; alpe 3073 77M-

Aatrràaîa-Iov 73 AE 705 Il nul 73 AB 705 Hz-

xtT70u Il”: icelui; wolÀawAaia-Iov 73 A15 705 r2

mai 73 AB 705 ra- 1min; cipal in) floàÀœn’Ai-

A EH r
710v 73 AB 3101731090 75v HZ, l’At i001t alpe: 73

HZ 753 TA. 10H37 aiçppiia-Om 73 Il. Aomày alpe:

75 Hr Mura; 753 Az l’a-00 377L K13 55703 icelui;

3073 770M01977t030-tav 73 AE 705 Il x13 73 EB
705 HI, l’a-07 d’3 707 HI 73 AZ’ imbu; 1,313773

vollmrAœ’a’toy 73 AE 705 l"Z uni 73 EB 705 ZA.

Ira’xt; J3 573xu70u TOÂÂŒWÂŒITIOV 73 AIE 705

Il nazi 73 AB 705 TA; imbu; si et in) 7707m:-F

Magnitudo enim A8 magnitudinis FA æque
sit multiplex ac ablata A! ablatæ P2; dico
et reliquam en reliqua: 2A æque fore multipli-
ccm ac multiplex est tota A]! totius FA.

Quant multiplex enim est A]! ipsius rz , tant
multiplex fiat et EB ipsius PH.

Et quoniam æque multiplex est A! ipsius rz
ac en ipsius HF; æque igitur est multiplex
Al! ipsius F2 ac A3 ipsius Hz ; ponitur au-
tem æque multiplex A! ipsius PZ ac A8 ipsius
FA; æque igitur est: multiplex A8 utriusque

ipsarum Hz, FA; æqualis igitur Hz ipsi FA. Cour.

munis auferatur FZ ;reliquaigiturHP reliqua: A1

est œqualis. Et quoniam æque est multiplex
AE ipsius rz ac B8 ipsius HF, æqualis autem
ipsi HF ipsa Al; æque igitur est multiplex
AE ipsius FZ ne EB ipsius ZA. Æque autem

ponitur multiplex A! ipsius PZ ac A3 ip-
sius TA; æque igitur est multiplex en ipsius

Que la grandeur A8 soit le même multiple de la grandeur TA que la gran-
deur retranchée AE l’est de la grandeur retranchée rz ; je dis que la grandeur
restante EB sera le même multiple de la grandeur restante ZA.que la grandeur
entière AB l’est de la grandeur entière ra.

Que AE soit le même multiple de r2 que EB l’est de rH.
Puisque AE est le même multiple de r2 que EB l’est de tu, AE est le même

multiple de rz que AB l’est de HZ(I. 5). Mais l’on a supposé que As est le
même multiple de rz que AB l’est de ra; donc An est le même multiple de
Hz et (le TA; clone HZ est égal à TA. Bctrauclious la partie commune rz; le
reste Hr sera égal au resœ A2. Et puisque AE est le même multiple de rz
que EB l’est de Hr, et que ZA est égal à Hr , AH est le même multiple de rz
que EB l’est de ZA. Mais on a supposé que AIE est le même multiple de r2
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vrÀaËa’lov 73 EB 705 ZA X003 73 AB 705 I’At ml

A0173y 4p: 73 EB A0I7ro5 705 ZA t’a-01’101; imai’

vroÀÀawÀa’czor, 301:7À030-I0’v 307w 3A0y 73 AB

3À00 705 FA. 8030 ripa péçtâoç, x00) 703ië5ç.

IurorAztz ç.

Î I A.En d’un puys?» J00 pureau! 10-05101; 70A-

I N ÎAmand-:00, un aæaupelléwa 71’000 750 45750 50-d-

q’ w
au; p wolÀanrÀaÉa-Iw mati 703 Mimi 707; 01570:;

Il N ’ x a x I a a. I:701 00-00 007w, n Maud; 0007m0 woAÂavrÀœa-m.

I l 3 A: NA00 gap peyéôn 7a AB , FA N0 psytôwy 7m

I N .
E, Z imita; 00700 7roAÀ0t7rÀa’0’m, x13 épulpe-

ZA ac AB ipsius FA; et reliqua igitur EB reli-
qua: 2A æque crit multiplex ac multiplex est
tota A3 totius FA. Si igitur maguitudo, etc.

PROPOSITIO V1.

Si duæ magnitudiues duurum maguitudinum
æque sint multiplices: et ablatæ quædam cantin-

dem æque sint multiplices; et reliqua: iisdem
vel æquaIcs surit, vel æque earum multiplices.

Dual: enim magnitudînes AB, FA duarum
magnitudiuum E, Z æque sint multiplices , et

A H a A H BK r (a A Lgnrü-IL-J

E Ez L.0 w n. a.61071 70L AH, T6 7m 015750 7m E, Z imbu;

Ü q N l l
l 0-709 nolÀarrÂaîrtw A4700 07: un Aura 70: HB,

H Il N l I D6A 707; E, Z n70! 400L 30740, n intact; (10750
«Mitan-Adrian.

ablatæ AH , P9 earumdem E, Z æque sint
multiplices; dico et reliquas un , 9A ipsis E, Z
vel æqualcs esse, vel æque earum multi plices.

que AB l’est de ra; donc sa est le même multiple de ZA que AB l’est de ra;
donc la grandeur restante En sera le même multiple de la grandeur restante ZA
que la grandeur entière AB l’est de la grandeur entière ra. Donc, etc.

PROPOSITION VI.

Si deux grandeurs sont des équimultiples de (Jeux grandeurs, et si certaines
grandeurs retranchées sont des équimultiples des dernières, les grandeurs res-
tantes scront égales à ces dernières , ou des équimultiples de ces dernières.

Que les deux grandeurs AB, TA soient des équimultiples des deux grandeurs
E , z, et que les grandeurs retranchées AH, r6 soient des équimultiples de E
et de Z; je dis que les grandeurs restantes HB , 6A sont égales aux grandeurs
E, z, ou des équimultiples de ces grandeurs.

32
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En» 703p 7rp37gpoy 73 HB tu; E t’a-op M’a Sit enim priutum H3 ipsi E æqualis; dico et

37: 10003 73 6A 707 Zl 3’007 3771. Mia-907 703p 705 0A ipsi Z æqualem esse. Ponatur enim ipsi Z
Z 3’707 73 rK. ’ æqualis FIC.

lKai’ 37:03 imita; 0’073 vroÀÀavrMia-Iw 70 AH

a. A t Dl x t t a700 E un 70 r6 705 Z, 00-07 à 70 MW HB 700

Et quoniam æque est multiplex AH ipsius E
ac F0 ipsius Z, æqualis autem HB quidem ipsi

E, 73 d’3 Kr 7g; Z’ imbu; 0ip00 3073 finlandai-

0’107 73 AB 705 E 70:3 73 K6 705 Z. 10-0th;

E, ipsa vero K? ipsi Z; æque igitur est mul-
tiplex AB ipsius E ac K?) ipsius Z. Æquc

053 57370M717 noÀÀawÀu’a-toy 73 AB 705 E, 70003 autem ponitur multiplex ABipsius E ac rail).

H l’

.-.---.-.--.-..-.----. pima;
HQD.N3.
H(DD

73 rA "a z. t’a-dm; ripa a?) noAAœnAaÎo-Igy sius Z; arque igitur est multiplex KGI’psiusZ ac

73 K9 705 Z, 7003 73 I’A 705 Z. E7703 057 intai- FA ipsius Z. Et quoniam utraque ipsamm
KG), FA ipsius Z æque est multiplex; æqualis

igitur est K0 ipsi FA. Communis- auferatnr
P9; reliqua igitur, ICI’ reliquæ 6A æqualis est.

Sed ipsi Z ipsa K? est æqualis; et 9A igitur

7tp07 75; K8, TA 705 Z t’a-00’707; 30-73 7roÀÀ007rA0i-

0’107; 3’707 4px 3073 73 K6 707 TA. K0I737 03W-

psiaûu 731’9’ 7.07737 1,700 73 Kr Mm; 70,3 en

n I t a v x I3’707 3074?. AÀÀ0’0 7go Z 70 KI’J 00737 70’07’ un 70

6A alpe. 70:3 Z l’a-07 307174. 0.07: 035 73 HB 70,5 E

7707 30-73, 70003 73 6A l’a-07 30’717 70,5 Z.

Opale); d’il 3301500027 377 7037 70AÀ007rA00’0707

73 H8 705 E, 700-01070077À030107 3,0700: 7003 73 6A

N i si 7 7 x t up".700 Z. E007 00,000 3’00 0.7.6», 70007 700 eçnç.

Premièrement, que ne soit égal à E;
égal à z.

ipsi Z æqualis est. Quare si HB ipsi E æqualis

est, et 9A æqualis crit ipsi Z.
Similiter utique ostendemus et si multiplex est

HB ipsius E, multiplicem fore et magnitude
Item 0A ipsius Z. Si igitur duæ, etc.

l
je dis que 0A est égal à z. Faisoner

Puisque AH est le même multiple de E que r6 l’est de z, que H8 est égal
a E, et Kr égal à z, AB est le même multiple de E que K6 l’est de z (n. 5).
Mais on a supposé que AB est le même multiple (le E que TA l’est de z ; donc K9

est le même multiple de z que FA l’est de z. Et puisque les grandeurs K6, ra saut
chacunele même multiple de z , K9 est égal à TA. Retraneltons la partie commune
r0; la grandeur restante Kr sera égale à la grandeur restante 6A. Mais Kr est
égal à z; donc (au est égal a. Z; donc si H8 est égal à E, 0A sera égal à z.

Nous démontrerons semblablement, que si HB est un multiple de E, la grandeur

0A sera le même multiple de z. Donc, etc. I
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11901-4212 C

Toi in: 73”33; 1-5 «.573 16v «.6751! in: A6707,

mû 73 cul-:3 71”33; ni in.

Etna in: priée» ni A, B, ÆÀÀO «N nul 3

in» ,uiyfloç 78 l” m’y. in: inti-repu 75v A,
B vrpàç 73 r Tàr nul-ràv 3x11 A5701, nul 1-3 F711");

ixé’npav 757 A, B. i
EiÀûpQœ 749,: 75v pif) A, B imbu; WoÀÀœ-

finie-m. ni A, E, 705 Î; T aïno 3 iTuxt mm-
I

Annexe?" 73 Z.

q- ! iEmi ouv hein; un: zoÀszrAéenov 73 A 105

A nul 73 E ne? B, in? N 73 A 797 B’ fur in

l N l
un) To A 1-1,» E. AÀM Ü a lift-0x! 1-5 Z 7017 r
woAAaw’Aénovï’t si in: Jmpt’xu qui A 1-05 Z,

Ü l s l N u I V Üumptxu aux: Ta E fou Z’ un u mot, leur

PROPOSÎTIO VII.

Æquales ad eamdem eamdcm habcut ra-
tionem , et eadcm ad æqualcs.

Sint æquales magnitudines A , B , alia autem

-quælibet magnitude F; dico utramquc ipsarum
A, B ad P habere eamdem rationem, et I’ ad
utramque ipsarum A, B.

Sumantur enim ipsarum A, B quidem æque
multipliccs A, E, ipsius vero P alin utcunque
multiplex Z.

l

Quoniam igitur æque est multiplex A ipsius .
A ac E ipsius B, æqualis autem A ipsi B;æ-
qualis igitur et A ipsi E. Alia vero z ipsius P
utcunque multiplex; si igitur superat A ipsum
Z, superat et E ipsam z; et si æqualis, saqua-

PROPOSITION vu.

Des grandeurs égales ont la même raison avec une même grandeur, et une
même grandeur a la même raison avec des grandeurs égales.

Soient les grandeurs égales A , B, etr une autre grandeur quelconque; je
dis que chacune des grandeurs A , B a la même raison avec r , et que r a la
même raison avec chacune des grandeurs A , B.

Prenons des équimultiples quelconques A, E de A et de B , et un autre mul-
tiple quelconque z de r.

Puisque A est le même multiple de A que E l’est de B , et que A est égal à
B, A est égal à E. Mais z est un autre multiple quelconque (le r; donc, si A
Surpasse z , E surpasse z 3 si A est égal à z , E est égal à z ; et si A est plus petit
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un.) si humait, harpon Kal in: 7è [Liv A ,
E 75v A, B invita; vroAÀavrÀaia-m, 7è si z 70:7
r 52Mo 3 i7uxt woÀAuwÀu’a-tov Élu-:94: in"! à”):

à; 73 A 71’933: 7è r, 057w; 73 B mais 73 r.

A60 N5 371 "à 73 1’ mais inénpov 751 A,

H IB 731 413759 ex" A0707.

N t a a. i A; c r 506Tan gap ego-nov net-rameunrstwrwv , opale); n

l s N al ’Æelfopw Z71 (en in; 7è A 7go E’ ŒÀÂO à 7:

t s .1 l ’ t æ c I t7o 2’ u apex UWCFIXH To Z 7cv A, umptxu 7o

N Il
Z7 anal 7ou 15’ nul si ion, 77m" ml si Murray,

i a» I .iAat’r’rov. Rai irrl 73 pu Z 7cv r vroÀÀatvrÀœtnov,

l l N J Il il t I7d. à A, E 7m A , B une a aux" 1mm;

Ü H f i s xroMavrÀéæm’ un" aPa w; 7o r mm; 7o A,

x t t V il x t0570; 7è r wpaç 7o B. Ta un: apis, un: 7a
255:8.

lis; et si miner, minor. Et surit quidem A,!.
ipsarum A, l æque multipliccs, ipsa vcro Z
ipsius ralia utcunque multiplex est; esligitur

ut A ad r, ita n ad r.
Dico autem et P ad utramque ipsarum A,

B eamdcmliabere rationem.

lisdcm enim construclis , Similiter ulique os-

tendemus æqualem esse A ipsi E; alia vcro
iquædam Z; si igitur superat z ipsam A, su-
perat Z et ipsam E; et si æqualis, æqualis; et si

miner , miner. Et est Z quidem ipsius r mul-
tiplex ; ipsœ autemA , E ipsarum A , 3 alite ut-

cunque æque multiplices; est igitur utr ad
A , ita 1’ ad B. Æquales igitur, etc.

que z , E est plus petit que z. Mais A , E sont des équimultiples quelconques
de A et de n , et z est un autre multiple quelconque de r; donc A est à r

comme B est à r (déf. 6. 5). *
Je dis aussi que r a la même raison avec chacune des grandeurs A , B.
La même construction étant faite , nous démontrerons semblablement queA

est égal à E,- mais z estun autre multiple quelconque; donc si z surpasse A, z sur-
Passee ; siz est égalas, z est égal à E, et si z est plus petit que r , z est plus
petit que E. Mais z est un multiple de r , et A , E sont d’autres équimultiples
quelconques de A ct de B ; donc riest à A comme r est à B (défi 6. 5). Donc, etc.
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nporazI: il.

Tô’v aida-m 11.279957, 73 ,utîËov 7:93; 73 41373

, I a Dl t a! x xpLNZOI’d. Àoyov exu. swap 7a tÂet77oy’ un 7a

a i i t v1 l ’ il ilune mac; 7o chant! FIIÇDI’G hoyau fixe! nmp
«p3; 73 [LIÎCOVo

Erre d’un payée» 7è AB, r, ml in!» fuî-

Cor 73 AB’, JAN «Pi 3 Eux; 73 A’ Ai)!» 37:

73 AB «p3; 73 A fulgores www in: iimp 73 r
711:3; 73 A, gal 73 A 7,33; 73 I’ lauzes: Niger

Ëxu iimp 7793; 73 A3;

mtuN

b”!

En) yàp pliait in: 73 A3 1’05 T, Mia-0a 743
r i’roy 73 RE, 73 N i’Àata’roy 7137 AE , EB mm-

ÂcUI’Àda’ldaflfl’ov i774: 7073 703 A pâton 150-79

wpdîefov 73 AIE :ÂC’TTOY 705 en , un) maronna-

I i A.
finauds 70 AIE, ami :6170, minou woÀAavrÀaiflov

PROPOSITIO V111.

lnæqualium magniludinum, major ad canidcm

majorcm rationem habet quam miner; et ea-
dcm ad minorcm majorcm rationem habct
quam ad majorem.

Sint inæqualcs maguiludines an, P, et si!
major A3, alia vcro utcunque A; dico AB ad
A majorcm rationem liabcre quam P ad A , et
A ad P majorem rationem [labere quam ad au.

ONN
Z

Z

Quoniam enim major est A8 ipsâ P, pona-
tur ipsi P æqualis RE, minot ulique ipsamm
4E, en multiplicala, erit aliquando ipsâ A major.

Sit primum A! minor ipsâ En, et multiplica-
tut AIE, et sit ipsius multiplex 2H major

PROPOSITION VlII.

Deux grandeurs étant inégales, la plus grande a avec une même grandeur
une plus grande raison que la plus petite , et une même grandeur a avec la
plus petite une plus grande raison qu’avec la plus grande.

Soient les grandeurs inégales A8 , r; que AB soit la plus grande , et que A sOît

une autre grandeur quelconque; je dis que AB a avec A une plus grande raison
que r avec A, et que A a avec r une plus grande raison qu’avec au.
° Car puisque AB est plus grand que rt faisons BE égal à r; la plus petite des

grandeurs AE , EB étant multipliée , deviendra enfin plus grande que A (dé-f. 5. 5).

Que Ali soit d’abord plus petit que en; multiplions AE , que son multiple
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73 2H nez» 37 70:7 A, nazi 3m7rÀ0î0-167 in: 73

2H 70:7 A! , 7orzu7atvrA0i0707 72707270: nul 73 111.37

ne 70:7 E8, 73 «P3 K 70:7 P nui sinisant 70:7
A hwàainov p.37 73 A, 7p17rAat’0707 à 73 M,

tu) i555; ivi 7194707 in; 053 73 ÀapC0t70’m707

woMœvrAaie-wv [si 7 70’7n70u 70:7 A, 7,5570»; N

1:47:07 70:7 K. EiÂtipOa, ml i770 73 N TeTPatWÂÆI-

0707 [4.37 70:7 A, 7905700; N [441’507 70:7 K.

ipsâ A, et quam multiplex est 2H ipsius Al,

tam multiplex fiat et HO quidem ipsius sa,
ipsa vero K ipsius F; et sumatur ipsius A
dupla quidem ipsa A , tripla vero M, et
deinceps unà major quoad sumpta multiplex

quidem fiat ipsius A, primum vero major
ipsâ K. Sumatur, et sit N quadrupla quidem
ipsius A , primum vero major illaà I.

A E B z H 91’ xA .A .-.M ------N

Emi 057 73 K 70:7 N wpai7œç 30’737 Ë7tat7707,

73 K il): 70:7 M oint in" 017707. K43 ivre)
battu; in) roAÀavrAat’nn 73 1H 705 AE nazi
73 H6 70:7 EB, imita; nife in) noÀÀawÀa’a’tov

73 ZH 70:7 AE un) 73 29 70:7 A8. lutait"; N
in: waÀAamAaia-wv 73 ZH 703 AE 707.3 73 K 70:7
T. train; cipa in) 7:0ÀÀ47rÀ1’0-107 73 ze 70:7 A8,

mati 73 K 705 l" 703 ze, K gifla 757 A3, r imita;

Î I I I K
en) 7roAAatvrA10’m. un" , 2’th t’a-03m; en: 7M-

Quoniam igitur K ipsâ N primum est minot,

ipsa K igitur ipsâ M non est miner. Et quoniam

æque est multiplex ZH ipsius A! ac H6 ip-
sius En , æque igitur est multiplex 2H ipsius
AE ac ze ipsius A3. Æque autem est multiplex

2H ipsius A! ac K ipsius P; æque igitur est
multiplex 29 ipsius A8 ac-K ipsius P; ipsæ le;
K igitur ipsarum A3, F æque sunt mnltiplices.

Rursus, quoniam æque est multiplex H9 ipsius

zn soit lus rand ue A, et ne He soit le même multi le de en, et K le

P 8 q q Pmême multiple de r, que 2H l’est de AE. Prenons la grandeur A double de
A , la grandeur M triple de A , et ainsi de suite , une fois de plus , jusqu’à ce que le

multiple de A deviène pour la première fois plus grand que K. Prenons ce
multiple ; que N , quadruple de A , soit plus grand que K, pour la première fois.

Puisque K est pour la première fois plus petit que N, la grandeur K n’est pas
plus petite que M. Mais 2H est le même multiple de au que ne l’est de en ; donc
2H est le même multiple de AE que le l’est de AB(:. 5). Mais 2H est le même
multiple de AE que K l’est de r; donc ze est le même multiple de AB que K
l’est de r; donc ze , K sont des équimultiples de AB et de r. De plus, puiæ
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ÀavrÀat’tnov 73 H9 70:7 EB mal 73 K 703 r, 7707 N

73 EB 7:3 I" 7707 «tipi: 70:7 73 K 707 H8. T3 (Fi
K 70:7 M 031c in" :ÀÆTTOV’ 033° ëpœ 73 ne

703 M 35177373071. Meîfor N 73’! 2H 70:7 A’

3A07 5’94 73 le wvapoo7ipœv 737 A , M [46:37

t’a-7:7. AÀÀ03 WVŒIMQdTCPd 703 A, M 75 N irrir

l’eut imul’u’mp 73 M 703 A 7pr7rîxai07373n1,

WVGMG’TCPŒ 33 73. A , M 703 A in) 7:7pavrÀ0i-

au, 3073 «Fa gai 73 N 70:7 A 7t7pat’rrÀai0-107’ cuv-

œpotinpat Je: 7:3 M, A 7:55 N lira. 30777. Allé
73 ze 757 A, M [AITÇOV 307É75’73 ze 0’390: 703 N

limpixu, 73 33 K 70:7 N 03x dmpe’xel. K27 337:

773 p37 ze, K 737 A8, r irritai; vraàÀawAaiwat,
73 33 N 70:7 A 4Mo 3 370950 woMawÀaÏnov’ 73..

A]; sipo: 77.03; 73 A milan A3707 ixu 3m? 73
1’ 717:3; 73 A.

A3720 du in: uni 73 A "F3; 73 r [LEIICM’Q

A3707 3x", :1th 73 A 07,53; 73 AB. i
T57 73j: 13737 70t70tnw0t099’77œ7, huit»;

ûifopw, 37: 73 [.437 N 70:7 K 37729574", 73 d’3

N 703 266 03x 37797901. Kati in: 73 p37 N 70:7
A noÀÀamÀniww, 703 «hl le, x 757 AB , r d’un

0.337091!!! imiter; 7:0À7t0t7rA0iwat’ 73 A Épire 74:3; 73

:7 t w a x xT [42150701 A0707 exit, swap 70 A 71”37; 70 AB.

en ac K ipsius r, æqualis autem EH ipsius
r; æqualis igitur et K ipsi H9. Ipsa vero K ipsâ

M non est miner; non igitur H6 ipsâ M miner
est. Major autem 2H ipsâ A; tota igitur ze
utrisque simul A. M major est. Sed utræque
simul A, M ipsi N sunt æquales , quandoqni-
dem M ipsius A est tripla , utræque autem
simul A , M ipsius A sunt quadruplæ , est
veto et N ipsius A quadrupla, utræque simul
igitur M, A ipsi N æquales surit. Sed zo ipsis
A, M major est; 29 igitur ipsam M superat.
K vero ipsam N non superat. Et sunt ipsæ qui-
dem 29, K ipsarum A3, Fæquc multiplices , ipse:

vcro N ipsius A alia utcunque multiplex; A3 igi-
tur ad A majorem rationem lIabct quam P ad A.

Dico autem et A ad 1’ majorem rationem
babere , quam A ad A3.

lisdem enim constructis , Similiter ostende-
mus, N quidem ipsum K superare, N vero ip-
sam 29 non superarc. Et est N quidem ipsius
A multiplex , et ipsæ 26, K ipsarum A8, P
alise utcunque æque multiplices; A igitur ad P
majorem rationem liabet quam A ad AB.

que. ne est le même multiple de en que K l’est de r , et que en est égal à r,
ne) est égal à K. Mais K n’est pas plus petit que M; donc He n’est pas plus petit

que M. Mais 1H est plus grand que A ; donc la grandeur entière le est plus grande
que A et M pris ensemble. Mais A , M pris ensemble sont égaux à N, puisque M est
triple de A , que a , M pris ensemble sont quadruples de A, et que N est quadruple
de A , les grandeurs M , A prises ensemble sont égales a N. Mais le est plus
grand que A, M; donc 29 surpasse N. Mais K ne surpasse pas N, et le, K
sont des équimultiples (le AB et de r, et N est un autre multiple quelconque
de A ; donc A8 a une plus grande raison avec A, que r avec A (clef. 8. 5).

Je dis de plus que A a une plus grande raison avec r que A avec AB.
Ayant fait la même construction , nous démontrerons semblablement que N

surpasse K, et que N ne surpasse pas le. Mais N est un multiple de A , et
29 , K sont d’autres équimultiples quelconques de AB et de r; donc A a une
plus grande raison avec r que A avec AB (défi 8. 5).
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Sed et AEipsâ EB major sit g minor E8 tttiqne

multiplicata, erit aliquando ipsâ A major. Multi-
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nul 3ca7rÀ0t’a’437 in": 73 H9 70:7 EB , 7071071- HO ipsius 28, tant multiplex fiat et ZH quidem
"Àd’G-Ny 7579,95", la) çà [ah 2H 796 A5, 73 J3 ipsius Ali, ipsa vero K ipsius F. Similiter utique

K 703 f. Optoiwç «Tri 391507127 3’71 7d le, K 7077 OSÎClldCums ipsas 29, K ipsarum au, F æque

AB, 1’ 771’711; i773 770À7xat7rht’0’lat. K17 uÀtËQÊœ esse multiplices. Etsnmatur similiteerultiplex

f K a. l h n a . . aapçjwç 73 N "opaqnœwoy [un 1-99 a, "Pond; quidem tpstus A, prunum vero major :psâ 28,-

E B Z . H 0
-4 .-.-. m-..-
M

. Mw*a
Je: H535, 1.0; 2H. a," fichu, a"; 1H 7°; M Pu; quart: rumens 2H ipsâ M "on miner crit , major
aluna, eîjujtl, Hgîïop à 75 H9 1-03 A- 2M, autem HO ipsà A; tout igitur zo ipsas A, M,

.1 t a. 7 a r 7 7 . l i »(. -qui Ta le Ta", A, M TOUTE", Tao N "WEPEZH, llOC est N supcr’It , K vcro tpstnt N non su

. l A 1 n r x i i a s» i ITo me K Tao N 06x JmFexu, tflflænflîp "au Ta perat, quandoqutdun et ZH quæ unijor est lpsâ

t a ’ m ’ f r .1H [agîçov av NU He, amant." Ta K, 1.00 N H0,ltuc est tpsa K, tpSam N non superat. Et

’ ’ N l . . A a . I s - o v06X artifixu. K4; wfŒUTwçg xaTœmÀouaowflç sttittlitt: subseqnentes supertora aLsolt tmus de-
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Mais que AE soit plus grand que En ; la plus petite grandeur E13 étant multipliée
deviendra enfin plus grande que A (défi 5. 5). Qu’elle soit multipliée, et que
ne S«tll. un multiple de EB plus grand que A, et que 2H soit le même
multiple de AE, et K de r, que He l’est de EB. Nous démontrerons
semblablement que le, K sont des équimultiples de AB et de r. Prenons sem-
lilulilcmeut un multiple N de A qui Suit plus grand pour la première fois que
1H; ZH ne sera pas pltts petit que M. Mais ne est plus grand que A; donc
la grandeur entière 29 surpasse A, M pris ensemble, c’est-à-dire N. Mais K
ne surpasse pas N , parce que 2H étant plus grand que H6 , c’est-à-dire que K, ne
surpasœ pas N. Et conformément a ce qui a été dit auparavant, nous achèverons
la démonstration. Donc , etc.
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nPOTAzxz 6’.

l l l 9 l l . l N ’Tas 7rpaç To aura 70v 10707 axer-rat A07",

a I a t a! t t I ’in. «Manet; un” mi "po; a To ail-ra 70v au-

’ i Il î a;au ex" A6701 , suint me: infini; i075".

t c I t t t15952,70 74,) tuwnpay 15v A, B 717:0; 70 r 701

I i Il t
cunv Aéyov’ 7470; on i’a-oy ira-i To A 14:5 B.

n t i a ’ a e I a. xE: gap pas , ou: en manpov ’raw A, B vrpoç

l l l v V ÜTo r 70v quia-av rixe A6701" 5’er à” un» input

’ s Ien: To A 753 B.

PROPOSITIO 1X.

Quæ ad camdcm eamdem habent rationem ,
æquales inter se sunt ; et ad quas eadcm cam-
dem liabet rationem, illæ æqualcs inter se sunt.

Habeat enim utraque ipsarum A , n ad r cam-
(lem rationem; dico æqualem esse A ipsi B.

Si enim non ,, non utraque ipsarum A , B ad
r eamdem haberet rationem , habet autem-3 æ-
qualis igitur cstA ipsi B.

un.

t s -. c IExtra (ln 7m’Àw To r 71”30; exaîepzy 15v A ,

l ri u a x i a.8731 nui-1’39 A6701" A97!» on 46’" un: To A un B.

I I a I l t t f l NEl 7:29 tu) , aux au ’ro r «po; axa-repu un:

t t fr I ,1 I I yA, B 7M 167w six: A0701" axe! à? icov d’un

î t t a. u J t t I x a Kin: Ta A ne B. Ta. apa 7:90; To «une , un: Ta
ryesçnç. v

Habcat autem rursus P ad utramque A , I
eamdem rationem ; dico æqualem esse Aiipsi B.

Si enim non , non P ad utramque ipsarum A ,
B eamdem habeiïct rationem 5 habet autem 5 æ-

qualisigilur est A ipsi B. Quæ igitur ad cam-
dcm , etc.

PROPOSITION 1X.

Les grandeurs qui ont une même raison avec une même grandeur sont égales
entr’elles , et les grandeurs avec lesquelles une. même grandeur a une même
raison sont aussi égales entr’elles.

Que chacune des grandeurs A , B ait avec r la même maison ,’, je dis que A
est égal à B.

Car, si cela n’était point, chacune des grandeurs A , B n’aurait pas avec r
la même raison (8. 5); mais ellel’a; donc A est égal à B.

Que r ait la même raison avec chacune des grandeurs A , B ; je dis que A
est égal à B.

Car, si cela n’était point, la grandeur r n’aurait. pas la même raison avec
chacune des grandeurs A, B (8. 5). Mais elle l’a; donc A est égal à B. Donc, etc.

33
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HPOTA212 4’.

Tôt api; 13 1575 A6707 ixo’rrav, 73 767!

taïaut A670)! un, infini [niai Env. 1795; 3
fi 73 nui-ria peigna. Àâyoy Ëxu, latin hava-0’!

in".
Exi’ra 73? 75 A 7:93; 76 r fatigant A6709,

517m: ni B 711:2; 7è P Aire 37: ,utïç’o’r 3m 73

A 705 B.

PROPOSITIO X.

lpsarum ad eamdcm rationem habenlium ,
quæ majorem rationem habet , illa major est; ad

quam autem eadcm majorent rationem habet ,
illa minon est.

Habeat enim A ad P majorem rationem , quam

B ad r ; dico majorcm esse A ipsâ B.

N CEl flip fui, tint ici-or 307i 70 A au; B, n

i i «r a v i æ a IMuret. leur p." ou aux un: Ta A 79) B, tut-

œ h ’ l WTIPOV au) air 7m A, B 711:3; d’à r TGV azurer taxe

w x I NAéyov. oint i942: à, film citant nov in: 70 A 1’90

B. 0&9; [un han-tir in: To A vau B, ’ro A

s a i t x a I a! I a v7:19 au 717w; To r Tov Manon: tu. loyer nmp

Si enim non , vel æqualis est A ipsi B , vel
miner. Æqualis autem non est A ipsi B , atra-
que enim ipsarum A , B ad r eamdem babel-et
rationem. Non habet vero; non igitur æqua-
lis est A ipsi B. Neque tamen minor est A ipsâ B,

nam A ad r minorem haberet rationem quam

PROPOSITION X.

Des grandeurs ayant une raison avec une même grandeur , celle quia une
plus grande raison est la plus grande , et celle avec laquelle cette même grandeur
a une plus grande raison est la plus petite.

Que A ait avec r une plus grande raison que B avec r; je dis que A est plus
grand que B.

Car, si cela n’est pas, A est égal à B, ou plus petit. A n’est pas égal à B,

car chacune des grandeurs A , B aurait la même raison avec r (7. 5). Mais
chacune de ces grandeurs n’a pas la même raison avec r; donc A n’est pas
égal à a. A n’est pas cependant plus petit que B; earA aurait avec r une plus petite

raison que a avec r (8. 5). Mais A n’a pas avec r une plus petite raison que

-- --,,.
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15940,70 hi mût" 75 T qui; 75 B faire": A6707

l I t t a a Il l . ilump ’ro r 7:90; To A’ Ana on Mus-av un: 15

B rot? A.
El 7&9 [Mi , du: in! 56751, Êptîrov. leur ,uir

a! I il t a. i a I r Iont aux un: To B un A, 15 r gap au «Po; tu-
TIPOY 75v A , B 15v m3751 57x: A6707. 06x ixia «Pi,

«in 491 i’nv ira-i 1-5 A 1-5 B. Oui d’5 fui? ,uu n’y

in: 75 B 1-03 A, T5 r 94:59 à! 75’954; 75 B Émis--

sont N’y" (in? :77"? 7rp5ç 75 A. 061 5x9: 55 ,

a ’ .1 a I a . a. l t q taux «pat [sucer en: To B Ton A. EJ’ttxen à ou":

5653 l’en , buta-rot sipo: 5075 75 B nô A. T57 à”):

u u a i a u :7...WPOÇ ’70 1070, la. Ta iÇnÇ.

B avec r; donc A n’est pas plus petit

B ad r. Non habet autem , non igitur minor est
Alipsâ B. Ostensa autem est neque æqualis ,
major igitur est A ipsâ B.

Habeat autem rursus P ad B majorem ratio-
nem quam P ad A; dico minorem esse B ipsâ A.

Si enim non , vel æqualis est , vel major.
Æqualis quidem non est B ipsi A, nam F ad utram-

que ipsarum A , B eamdcm hahcret rationem.
Non habet vcro, non igitur æqualis est A ipsi
B. Non autem tamen major est B ipsâ A , nant
r ad B minorem rationem haberet quam ad A.
Non habet vero , non igitur major est B ipsâ A.

Ostensa autem est ncque æqualis , minor igitur
est B ipsâ A. lpsarum igitur ad eamdem , etc.

que B. Mais on a démontré qu’il ne

lui est pas égal; donc A est plus grand que B.

De plus, que r ait, avec B une raison plus grande que r avec A; je dis
que B est plus petit que A.

Car, si cela n’est pas, il lui est égal, ou il est plus grand. Mais la grandeur B
n’est pas égale à A ; car alors la grandeur r aurait la même raison avec chacune
des grandeurs A, B (7. 5). Mais elle ne l’a pas; donc A n’est pas égal àB. La
grandeur B n’est pas cependant plus grande que A; car alors r aurait avec B
une raison plus petite qu’avec A (8. 5). Mais r n’a pas avec B une raison
plus petite qu’avec A; donc B n’est pas plus grand que A. Mais on a démon-
tré qu’il ne lui est pas égal; donc B est plus petit que A. Donc, etc.
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Kati 570i le?" si; 75 A 7:95; 75 B 5574»; 75

r "P5; 75 A , nui eÎAnvr’rau 75v fait" A, T imita;

vroÀÀmrÀaiwa 71’ H, 6, 75v 53’ B , A ailla. a:

ï7uxw 1’01”11; vroÀÀavrÀz’tnd. 745A, M3’ si alpe

5m95»: 75 H 758 A, 57:95er mati 75 9 753 M’

PROP OSTIO XI.

Eidem rationes eædem , et inter se sunt 89
dem.

Sint enim ut A quidem ad B ita P ad A , ut P
vcroadA, ita Bat] Z,- dico esse ut A ad B in
1’. ad z.

Sumantur enim ipsarum A , P , B quidem æ-
que multiplices H, 6 , x , ipsarum vero B, A ,
Z alia: utcunque æque multiplices A , M , N.

(Il?!

zN

Et quoniam est ut A ad B ita r ad A , et samp-
tæ sunt ipsarum quidem A , P æque multiplices

H , 9 , ipsarum vero B , A alite utcunque mul-
tiplices A , M ; si igitur H superat ipsum A , su-
perat et e ipsam M 5 et si æqualis, æqualis ; et

PROPOSITION XI.

Les raisons qui sont les mêmes avec une même raison sont égales entr’elles.

Que A soit à B comme r est à A, et que r soit à A comme E est à z; je
dis que A est a B comme E est à z.

Prenons des équimultiples quelconques H, e, K des grandeurs A, r, E, et
d’autres équimultiples quelconques A, M , N des grandeurs B, A , z.

Puisque A est à B comme r est à A, et qu’on a pris des équimultiples quel-
conques H, e de A et de r; et d’autres équimultiples quelconques A, M de
B et de A; si, H surpasse A, e surpasse M; si H est égal à A, a est égal à M;
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si hart-or, auner. ’Kati 3’77: 74’ pair H, K

757 A , E imita; woAAawÀa’a’m, 74’. 55 A, N
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57:57 5p: si; 75 A 795; 75 B 557w; 75 E 795G
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26!
si miner , minor. Rursus , quoniam est ut P ad
A ita B ad Z , et sumptæ ipsarum quidem r , B
æque multiplices 9 , K, ipsarum vero A , z aliæ

utcunque æque multiplices)! , N 5 si igitur su-
perat 6 ipsam M , superat et x ipsum N; et si
æqualis , æqualis ; et si minor, miner. Sed si su-

peratle ipsam M , superat et H ipsam A 5 et si
æqualis , æqualis 5 et si minor, miner; quare et
si superat H ipsum A , superat et 1 ipsam N 5 et

si æqualis , æqualis ; et si miner, minor. Et sunt
H , a: quidem ipsarum A , B æque multiplices ,

ipsæ vero A , N ipsarum B , z aliæ utcunque
multiplices; est igitur ut A ad B ita E ad Z.
Ergo eidem , etc.

et si H est plus petit que A, e est plusspetit que M (déf. 6. 5). De plus,
puisque r est à A comme E est à z, et qu’on a pris des équimultiples quel-
conques e, x de r et de E, et d’autres équimultiples quelconques M, N de
A et de z; si e surpasse M, K surpasse N; si e est égal à M, K est égal à N,
et si e est plus petit que M, K est plus petit que N. Mais si e surpasse M,
H surpasse A; si e est égal à M, 1-1 est égal à A, et si e est plus petit que M,
H est plus petit que A; donc, si H surpasse A, K surpasse N; si H est égal à
A , x est égal à N, et si H est plus petit que A, K est plus peut que N. Mais
H, x sont des équimultiples quelconques de A et de E, et A, N d’autres équi- a
multiples quelc0nques de Blet de z 5 donc A est a B comme E est à z (déf. 6. 5).
Donc , etc.
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.’ Î l

Hl.

EiAIiçOa 7559 755v [45v A, T, E imita; 75À7ta-

7Àaia-tat7a’t H, 8, K, 757 5’5 B, A,Z simien:

Ë7uxey irai"; 75M5t77xeinat 755 A, M , N.
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PROPOSITIO X11.

Si sint quotcunque magnitndines proportio-

nales , crit ut una antecedentium ad unaus
consequentium , ita omnes antecedentes ad om-

nes consequentcs. gSint quotcunque magnitudines proportions-

lcs A,B,r,A,B,z, utAad Bite]? adA,
et E ad Z; dico esse utA adBitaA , r, B
ad ipsasB, A,Z.

Zîr

Nil) .53

Sumantnr enim ipsarum quidem A , r , B
æque multiplices H , 0 , x , ipsarum vero B , A ,
z alia: utcunque æque multiplices A , M , N.

Et quoniam est A ad B ita l" ad A et Bad z ,
et sumptæ sunt ipsarum quidem A , P, B æque

PROPOSITION XI].

Si tant de grandeurs qu’on voudra sont proportionnelles , un des antécédents
sera à un des conséquents comme la somme des antécédents est a la somme
des conséquents.

Soient A,,E, r, A, E, z tant de grandeurs prOportionnelles qu’on voudra;
que A soit à B comme r est à A et comme E est à Z; je dis que A est à B
comme la somme (les antécédents A, r, E est à la somme des grandeurs B,

A, 2U
Prenons des équimultiples quelconques H, e, K (les grandeurs A, r, E, et

d’autres équ1multiples quelconques A, M, N des grandeurs B, A, z. a
Puisque A est à B comme r est à A, et comme E est à Z; que l’on a pris
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55’711 mati 75. 755171 75v 7157M. A155 71’. 15755
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multiplices H , 9, I , ipsarum vero B , A , 2
alite utcunque æque multiplices A , M , N 3 si
igitur H superatipsam A , superat et 9 ipsam M,
et K ipsam N ; et si æqualis, æqualis; et si minor,

minor. Quare et si superat H ipsam A , superant

et H , 0, KipsasA, M, N; et si æqualis, a-
quales; et si minor, minores. Et estH quidem
en! ,9 , K ipsius A et ipsarum A, P, B æque
multiplices ; quoniam si sint quotcunque mag-
nitudines quotcunque magnitudinum æqualium
multitudine , singulæ singularum æque multipli-
ces, quam multiplex estuna magnitudinum unius,

tain multiplices erunt et omnes omnium. Prop-
ter eadcm utique et A et A, M , N ipsius B et ip-
sarum B , A , Z æque sunt multiplices 5 est igitur

ut A ad B, in A, r, a ad), A, z. Si igitur
sint quotcunque, etc.

A, z imbu; 5775 75W7À1’5’I1’ inw 5591 ai;

75 A 795; 75 B, 56755; 715 A, r, E 795; 75. B,
A , Z. Bèr 5’91; 57501551, 115 7è 558;.

des équimultiples quelconques H, e, K-des grandeurs A , r , E, et d’autres équimul-

tiples quelconques A, M, N des grandeurs a, A, z; si H surpasse A, e sur-
passe M, et x Surpasse N; si H est égal à A, e est égal à M, et K égal à N;

et si H eSt plus petit que A, e est plus petit que N, et K plus petit que
N (défi 6. 5). Donc, si H surpasse A, la somme des grandeurs H, a, x
surpasse la somme des grandeurs A, M, N; si H est égal a A, la somme des

grandeurs H, e, K est égale à la somme des grandeurs A, M, N; et si H est
plus petit que A, la somme des grandeurs H, e, K est plus petite que la
somme des grandeurs A, M, N. Mais la grandeur H et la somme des gran-
deurs H, e, K sont des équimultiples de la grandeur A etdes grandeurs A, r, E ,
parce que si tant de grandeurs qu’on voudra sont les mêmes multiples d’autres
grandeurs égales en nombre, chacune de chacune , "la somme des premières
grandeurs est le même multiple de la somme des secondes, qu’une de ces
grandeurs l’est d’une de ces grandeurs (I. 5). Par la même raison , la grandeur A
.et la somme des grandeurs A, M, N sont des équimultiples de la grandeur B et
de la somme des grandeurs B, A, z; donc A est à B comme la somme des
grandeurs A , r, E est a la somme des grandeurs B, A, z (défi 6. 5). Donc, etc.
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PROF O SITIO XIII.

Si prima ad secundum eamdem habcat ratio-
nem quam terlia ad quartera; tcrtia autem ad
quartant majorem rationem habeat quam quint:
ad sextam ; et prima ad secundum majorent ra-
tionem liabcbit quam quinta- ad sextam.

Prima quidem enim’ A ad secundum Bcam-

demhabeat rationem quam tertia rad quartam A,

tcrliavcro P ad quartant A majorent rationem

6

liabcat quam quinta E ad sextam Z; dico et pri-
mam A ad secundum B majorem rationem habi-
turain esse quam quintam E ad sextam Z.

Quoniam enim r ad A majorem rationem
liulict quam E ad Z , sunt quædam ipsarum

.PROPOSITION X111.

Si la première a la même raison avec la semnde que la troisième avec la
quatrième, et si la troisième a avec in quatrième une raison plus grande que
la cinquième avec la sixième, la première aura avec la seconde une raison
plus grande que la cinquième avec lu sixième.

Que la première A ait avec la seconde B la même raison que la troisième
r avec la quatrième A , et que la troisième r ait avec la quatrième A une raison
plus grande que la cinquième E avec la sixième Z; je dis que la première A
aura avec in seconde B une raison plus grande que la cinquième E avec la
sixième z.

Puisque r a avec A une raison plus grande que E avec Z, parmi des équi-
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airain; roÂÀaw-Àaicta, 7011 «N A, Z aine. 00

U ’ I I N l t y07119501 1m11; naAAavrÀanw un 70 p.01 7011
r roMavrAaia-toy 703 708 A mMavrAan’ou

f 1 t x N I Nwupoæsfl, 70 à 7011 E noÀAawAaa-mv 7011
7017 Z 70211471140100 01535571111594". EiM’tpôo,

and 1771.1 7131 p31 r, B hein; 701147:14:14.

N A
7è H, e, 7111 «N A, Z du; a. Ë7ux11i0’0i-

uç vroÀÀatvrÀeiwu. 711i. K, A, dans 75 p.31 H

quidem P , E æque multiplices, ipsarum vero
A , Z aliæ utcunque æque multiplices ; et ip-
sius quidem P multiplex ipsius A multipliccm
superat, ipsius vero E multiplex ipsius z multi-
plicem non superat. Sumantur , et sint ipsarum
quidem r , E æque multiplices H , e ; ipsarum
vero A , Z aliæ utcunque æque multiplices Il, A;

ita ut H quidem ipsam l superat, ipsa vero e
ipsarn A non superet; et quam multiplex quidem
est H ipsius P , tam multiplex ait et M ipsius A;
quam vero multiplex x ipsius A , un: multiplex
ait et N ipsius B.

Q. 0 l à ifou K umpe’xm, 73 à 8 7011 A p.11 timpixsm

n f I d I d A:un 0001712117101 [au n71 70 H 7011 r, 700-011171:0-
wÀu’flor :7701 1001i 73 M 7017 A’ Jeannin» «Pi

l N Ü t
70 K 7011 A, 7omv70wràcîr101 00711 un) 70 N

703 B.

Et quoniam est ut A ad 3 ita 1’ ad A , et sumptæ

sunt ipsarum quidem A, r æque multiplices M ,

H , ipsarum veto B , A alite utcunque æque
multiplices N , x ; si igitur superat M ipsam N ,
superat et H ipsam K 3 et si æqualis , æqnalis ;
et si minot , minot. Superat autem H ipsam K,
superat igitur et M ipsam N. lpsa vero a ipsam

A non superat; et surit M , 6 quidem ipsarum
A , E æque multiplices , ipsæ vero N , A ipsarum l

Rai imi in" si; 7è A 7193; 70 B 05701; 73 r
11”15; 7è A, nul si’M7r70u 781 p31 A, r Faim;

aoAÀamAaiwa 7è M, H, 751 fin, Aubin: ai :711-
x01 bruina; mAAmrAaÉa-m 711i. N , K’ u’ tipi: tierç-

C’xu 7è M 705 N, 177101147611 ami 7è H 703 K’

tu) 11’ 7701, 70’011 aux) 11’ han-01, 11110701. T711,»-

I’XOI 9è 70 H 703 K, tin-291’901 Élus. nul 75’M

7017 N. T3 il e 7017 A 06x 671957411. 1101i i071

7d. [1.31 M, 6 751 A, E infime 710AÀa7rÀ1-i-

un, 7è. J3 N, A 751 B, z tinta: à 17074» B , z alia: utcunque æque multiplices 3 ergo A

multiples quelconques de ret de E, et parmi d’autres équimultiples quelconques

de A et de z , un multiple de r surpasse un multiple de À, et un multiple
de E ne surpasse pas un multiple de z (déf. 8. 5). Prenons ces équimul-
tiples , et que H, e soient des. équimultiples de r et de E, et que K, A
soient d’autres équimultiples quelconques de A et de z, de manière que H
surpasse K , et que 6 ne surpasse pas A ; et que M soit le même multiple de A
que H l’est de r , et que N soit le même multiple de B que K l’est de A.

Puisque A est à B comme r est à A , et qu’on a pris des équimultiples quelconques

M, H de A et de r , et d’autres équimultiples quelconques N , K de B et de A ; si
M surpasse N, H surpasse K ; si M est égal à N , H est égal à K ; et si M est plus

petit que N, 1-1 est plus petit que K (déf. 6. 5). Mais H surpasse K; donc M
surpasse N. Mais e ne surpasse pas A ; et M , a sont des équimultiples que].
conques de A et de E ; et N , A sont d’autres équimultiples quelconques de a

34
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111101701 wifi 7è A 71110; 516711101 70 D, 701 sv-

t 1 r Ur-751 ixi7u 710’701 un) 791’701 70 I’ 71’110: 7176.9101

au.

ad B majorem rationem habet quam E ad Z. Si
igitur prima , etc.

PROPOSITIIO XIV.

Si prima ad secundum eamdem habeat ratio.
nem quam tcrtia ad quartant , prima veto tertiâ

major sit, et secunda tertiâ major crit g et si a
qualis , æqualis ; et si minor, minor.

Prima enim A ad secundam B eamdem habeat

rationem quam tertia r ad quartant A , major
î,

7è A , mitar «Pi in» 7è A 703 r. 711’701 371 un.)

7è B 706 A 1111231 in".

12ml 732p [451*501 i771 73 A 705 Il, JAN 3
’4wa 11131908 75 8’73 A in 01113; 7è B milan.

autem sit A ipsa r; dico et B ipse A majorem
esse.

Quoniam enim major est A ipsâ P, alia autem

utcunque magnitude B ; ergo A ad B majorent

et de z; donc A a avec B une raison plus grande que 1-: avec’z (défi 8. 5).
Donc , etc.

PROPOSITIC N XIV.

Si la premièrea avec la seconde la même raison que la troisième avec la
quatrième, et si la première est plus grande que la troisième , la seCOnde sera
plus grande que la quatrième; si la première est égale à la troisième, la seconde
sera égale à la quatrième, et si la première est plus petite que la troisième , la
seconde sera plus petite que la quatrième.

Que la première A ait avec la seconde B la même raison que la troisième
r avec la quatrième A , et que A soit plus grand que r;vje dis que B est plus

grand que A. ’Puisque A est plus grand que r , et que B est une autre grandeur quelconque,
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70 Z 05701; 76 A8 W90; 76 AE.

rationem habct quam 1’ ad B.;Ut autem A ad B, in

r ad A; et r igitur ad A majorem rationem habet

quam r ad B. Ad quam autem eadcm majo-
rcm rationem habet , illa miner est; minor igi.
tur A ipsà B; quare major est B ipsâ A.

Similiter utique ostendcmus et si æqualis sit

A ipsi r, æqualem fore et B ipsi A; et si
minor sit A ipsâ P, minorem fore et B ipsà A.
Si igitur prima , etc.

PROPOSITIO XV.

Parles inter se comparatæ eamdem. habent
rationem quam æque multiplices.

Sit enim æque multiplex 1111 ipsius r ac

9 B

An ipsius Z; dico esse ut P ad Z ita A!
ad ne.

A a avec B une plus grande raison que r avec B (8. Mais A est à B comme
r esta A; donc r a avec A une plus grande raisoa que r avec ’B (15. 5). Mais
la grandeur avec laquelle une même grandeur a la plus grande raison est la plus
petite (1 o. 5) ; donc A est plus petit: que B , et par conséquent B plus grand que A.

Nous démontrerons semblablement que si A est égal à r , B sera égal à A , et

que si A est plus petit que r , B sera plus petit que A. Donc , etc.

PROPOSITION XV.
Les parties comparées entr’elles ont la même raison que leurs équimultiples.
Que AB soit le même multiple de r que ne l’est de z 3 je dis quer est à z

comme AB est à ne.
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Quoniarn enim æque est multiplex A! ipsius
1’ ac AE ipsius Z; quot igitur sont in A]! mag-
nitudincs æquales ipsi 1’ , tot sunt et in A! æ-

quales ipsi z. Dividatur A3 quidem in magni-
tudines ipsi 1’ æquales AH , ne , on , ipsa vero

A3 in A]! , 1A , Ai ipsi Z æquales 5 crit utique
æqualis multitude ipsarum AH , HO, en mul-
titudini ipsarum AK , [A , A11. Et quoniam æ-
qualcs sunt AH , H0 , en inter se , surit autem

6 B

et A! , RA , A]! æqualcs inter se 5 est igitur ut
AH ad AK ita ne ad RA , et en ad A2; erit igi-
tur et ut nua antecedentium ad unam conse-
quentium , ita omnes antecedentes ad omnes
consequentes ; est igitur ut AH ad A): ita A3
ad AE. Æqualis autem AH quidem ipsi 1’ , ipsa

veto AI ipsi Z; est igitur ut 1’ ad Z ita 43 ad AE.

Ergo partes , etc.

Puisque AB est le même multiple de r que AE l’est de z , il y a dans AB autant
de grandeurs égales a rqu’il y a dans ne de grandeurs égales a z. Divisons se
en parties égales à r, et que ces parties soient AH, Ho, en; divisons aussi AE
en parties égales à z , et que ces parties soient AK , KA, AE. Le nombre des
parties AH, Ho, en sera égal au nombre des parties AK , KA , Ali. Et puisque les
parties AH, He, on sont égales entr’elles, et que les parties AK , KA, AE sont
aussi égales entr’elles , AH est à AK comme Ho est à KA, et comme en est à ne
(7. 5); donc un des antécédents sera à un des conséquents comme la somme
des antécédents est à la somme des conséquents (12. 5); donc AH est à AK
comme AB est à ne. Mais AH est égal à r, et AK égal à z; donc r est à z
comme AB est à AE. Donc , etc.
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PROPQSITIO XVI.

Si quatuor magnitudines proportionalcs sint,
et alterne proportionales erunt.

Sint quatuor magnitudines proportioualcs A ,

B, P, A, ut A ad B ita P ad A; dico et al-
terne proportionàles esse, ut A ad P ita B ad A.

HI:
° l

Sumantur enim ipsarum quidem A , B æque

multiplices E, z, ipsarum vero r, A aliæ ut-
cunque æque multiplices H, a.

Et quoniam æque est multiplex E ipsius A
ac Z ipsius B; partes autem. inter se compa-
ratæ eamdcm habcut rationem , quam earum
æque multiplices; est igitur ut A ad B ita E
ad z. Ut autem Aqad B ita r ad A; et ut igitur

PROPOSITION XVI.

Si quatre grandeurs sont proportionnelles, elles seront proportionnelles par
permutation.

Soient les quatre grandeurs proportionnelles A, B, r, A, c’est-à-dire que
A soità B comme r est à A ; je dis que ces grandeurs sont proportionnelles par
permutation , c’est-à-dire que A est à r comme B est à A.

Prenons des équimultiples quelconques E , z de A et de B , et d’autres équi-
multiples quelconques H, e de r et de A.

Puisque E est le même multiple de A que z l’est de B, et que les parties
comparées entr’elles ont la même raison que leurs équimultiples (15. 5), la
grandeur A est à B comme E est à z. Mais A est à B comme r est à A; donc
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limoner. Kati in: 706 ,u6v E , Z 75v A, B irai- 0 ipsarum P, A alite utcunque æque mulfipu-
tu; WOÀÂÆ’ITÂd’d’Id, 7è J6 H, 6 75v r, A in; ces; est igitur ut A ad r in B ad A. Si igitur
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r est à A c0mme E està Z (n. 5). De plus, puisque H, o sont des équi-
multiples de r et de A; r est à A comme H est à a. Mais r est à A comme
E est à z; donc E est à z comme H est à e (11. 5). Mais si quatre gran-
deurs sont proportionnelles; et si la première est plus grande que la troisième ,
la seconde sera plus grande que la quatrième ,- si la première est égale à la
troisième , la seconde est égale à la quatrième, et si la première est plus
petite que la troisième, la seconde est plus petite que la quatrième (t4. 5).
Donc si E surpasse H , Zsurpasse 6; si E est égal à H , z est égal à e ; et si
E est plus petit que H, z est plus petit que e. Mais E, z sont des équimul-
tiples quelconques de A et de B, et H ,’ e sont d’autres équimultiples quel-
conques de r et de A ; donc A est à r comme B est à A (défi 6. 5). Donc , etc.

..-..-.
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PROPOSITIO XVII.

Si compositœ magnitudines proportionalcs
sint, et divisæ proportionales erunt.

Sint compositæ magnitudines proportionales
A3, un , rAt, Az , ut A8 ad 3E ita FA ad AZ;
dico et divisas proportionales fore , ut A! ad
en in rz ad ZA.

Sumantur enim ipsarum quidem Ali, En, rz ,

ZA æque multiplices H6, 6K, AM, MN; ip-
sarum vero en , zA alizeputcunque æque multi-

’ plices tu, un.

Et quoniam æque est multiplex H0 Ipç
sius A! ac 0K ipsius en; æque igitur est
multiplex H6 ipsius A3 ac HIC ipsius An.

PROPOSITION XVII.

Si des grandeurs étant composées sont proportionnelles, ces grandeurs étant
divisées seront encore proportionnelles.

Que les grandeurs composées A3, ne , rA , oz soient proportionnelles, c’est-
à-dire que AB soit à DE comme rA est à 02; je dis que ces grandeurs étant
divisées seront encore proportionnelles, c’est-à-dire que AIE sera

rz est à ZA. l
a E5 comme

Prenons des équimultiples quelconques ne , ex , AM , MN des grandeurs A5,
EB, rz , ZA,et d’autres équimultiples quelconques me, Nu de en et de ZA.

Puisque ne est le même multiple de AE que ex l’est de E8 , He est le même
multiple de AE que HK l’est de tu; (I. 5). Mais ne est le même multiple de
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17061:1; d’6 in)! vroÀÀavrÀaîa-Iov 76 HG 705 AE aux)

76 AM 705 [’2’ irrita; (191’277? WOÀMWÀÆIÊMY 76

HIC 705 AB mi 76 AM 705 Il". HuîÀn , 677:6 t’a-situ;

6076 vroààawàaiwov 76 AM 705 Il tu) 76 MN 705

ZA’ t’a-cita; 0’690: 6776 roMatrÀénov 76 AM 705

rz tu) 76 AN 765 FA. 1706m; d’6 Î! mutant;-

un 76 AM 705 r2 me) 76 HK 705 ABO imbu;
01’911 in) roMavrÀz’a-Iov 76 HK 705 AB 10:6 76

AN 705 TA’ 706 HK, AN 0’691 75v A8, TA ini-

tu; 6676 reÀÀavrAaia’nt. m’a» , 6m) l’fll’xlç 6776

H

un:ri Z-A
A

rouennier" 76 6K 705 EB and 76 MN 705
2A, in: d’6 tu) 76 K8 705 EB imitai; m’ont:-

wÀaîtmr un) 76 N11 7ou"ZA’ mi 011770867 76 a:

705 E8 t’a-06m; 6776 70M0t7rAai0-Ior aux) 76 Mn

705 ZA. Kali 6m; in" al; 76 A8 796; 76 8E
0570»; 76 TA 796; 76 A2, and ahana: 75v 91.69

A8 , TA imita; vroààamhicm 7d. HK, AN, 757

Æque autem est multiplex H9 ipsius A! ac
AM ipsius P2; æque igitur est multiplex H!
ipsius A3 ac AM ipsius P2. Rursus , quoniam
æque est multiplex AM ipsius P2 ne Mx
ipsius 2A; æqueigitur est multiplex AM ipsins
rz ac AN ipsius FA. Æque autem erat mul-
tiplex AM ipsius F2 .aclHK ipsius An; æque
igitur est multiplex HI ipsius A]! ac AN ipsius
.I’A; ipsæ HI, AN igitur ipsarum An, FA
æque sunt multiplices. Battus, quoniam æquo

K 3

M N
est multiplex ex ipsius En se un ipsius
ZA; est autem et K! ipsius EB æque multi-
plex ac NU ipsius 2A; et composita et
ipsius En æque est multiplex ac Mn ipsius
zA. Et quoniam est ut A8 ad ne ita FA ad
Al, et sumptæ sunt ipsarum quidem A3, FA
æque multiplices un, AN , ipsarum vero En ,

-66 EB, ZA in: à 670x213 hein; rauquai- ZA aliæ utcunque æque multiplices OS, un;

AE que-Art l’est de rz ; donc HK est le même multiple de A8 que AM l’est
de rz. De plus, puisque AM est le même multiple de rz que MN l’est de
2A, AM est le même multiple de rz que AN l’est de rA. Mais AM est le même
multiple de rz que HK l’est de A8; donc HK est le même multiple de A8 que
AN l’est de rA ; donc I-IK, AN sont des équimultiples de AB et de ra. De
plus", puisque 9K est le même multiple de en que MN l’est de 2A, et
que K5 est le même multiple de EB que N11 l’est de ZA, la grandeur
composée 63 est le même multiple de E8 que MII l’est de ZA (2. 5). Et
puisque AB est à ne comme tu est à A2; que HK, AN sont des équi-
multiples quelconques dé AB et de FA, et que 65 et Mn sont d’autres
équimultiples quelconques de E8 et de 2A; si HK surpasse 9:, AN sur-

aux.--



                                                                     

LE CINQUIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 273
Un 70’: 65, MIT si 32’900 577096942: 76 HK 705

6E5, 5m96»: 1:16 76 AN 705 MII° nazi si i’a’oy,

Ïrov’ au.) si han-09, han-70V. Trtptxiwo N
76 HK 705 est", tu) 1011,05 àçzlpteiwa; 705
6K, 57709696" 0’691 un) 76 H9 705 K55. AÀA’ si

57:99;»: 76 HK 705 63-1, 57rt9éjcu au) 76 AN

705 MI? 57:96;" 00”90: la) 76 AN 705 Mn, un)
notv05 05941929570; 705 MN 5m9t’xu x1670 AM

705 NID 650-7! si 57192,74" 76 H8 705 RE, 5m9-
e’xu tu) 76 AM 705 NU. 094.011»; d’6 diffuser

671 x60 in? 76 H6 707 RE, 6’00? insu un) 76
AM 743 NI? x02»! :ÂdTTO”, :ÀGTTOV. K46 in: 7:64

[46v H6, AM 75v AE, rz imbu; roman-Mina,
706 63 K5, NI! 757 EB , 2A d’un ai 67596:7 t’a-0i-

tu; vroAMvrÀénatt 60-717 ripa 05; 76 AE 796; 76

EH 05700; 76 Il 7796; 76 ZA. E067 0’691 011711694971,

N N Ë neau 7a têtu.

si igitur superat HIC ipsam 6?; superat et
A)! ipsam Mn; et si æqualis, æqualis; et si
minor, minor. Superet autem HIC ipsam et,
et communi ablatâ 6K, superat igitur et He
ipsam RE. Sed si superat HI ipsam 91, superat

et AN ipsam Mn ; superat igitur et AN ipsarn
Mn ; et commuai MN ablatâ , superat et AM
ipsam N11; quare si superat H9 ipsam K2,
superat et ’AM ipsam NU. Similiter utiquc l

ostendemus et si æqualis sit ne ipsi K1,
æqualem fore et AM ipsi NU 5 et si miner,
minorem. Et sunt ne, AM quidem ipsarum
A3, rz æque multiplices, ipsæ vero K1, un I
ipsarum En , ZA alias utcunque æque multipli-

ces; est igitur ut A5 ad en itav P2 ad ZA. Si
igitur compositæ , etc.

passe Mn; si HK est égal à 92’, [AN est égal à MIT, et si HK est plus
petit que es, AN est plus petit que Mn (déf. 6. 5). Que HK surpasse oz ;
ayant retranché la partie commune 6K , ne surpassera encore K2. Mais si un
surpasse 65’ , AN surpassera Mn. Donc AN surpasse Mn,- retranchons la partie
commune MN ; la grandeur AM surpassera NU. Donc, si He surpasse tu: , AM

. surpassera Nu. Nous démontrerons semblablement que si ne est égal à RE , AM
sera égal à Nl’I , et que si ne est plus petit que K3 , AM sera plus petit que Nl’I.
Mais ne , AM sont des équimultiples quelconques de AE et de rz, et K5: et Nu
d’autres équimultiples quelc0uques de E13 et de ZA; donc AIE est à EB comme

rz est a ZA (déf. 6. 5). Donc, etc.
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z

HPOTAEIE tu.

15069 6399794694 p.069" 0i90iA0709 5, mati W971-

8i970t bobiner 60’711.

150’700 65997194974. 949949" ai90iA0709, 706 Ali,

EB, Il, ZA,.06; 76 AE 796; 76 E8 057m; 76 r2
796; 76 ZAt M700 671 lai amandine 0i906A0709
607m , à; 76 A8 796; 76 BE 0570;; 76 TA 796;

76 ZA.

Bi 7069 ,un’ 60’709 à; 76 AB 796; 76 BE 057w;

76 TA 796; 76 ZA’ 60-71: 06; 76 AB 796; 76 BE
0570); 76 TA, 570: 796; ïÀdfl’o’v 70 705 AZ, t’i

796; 902769.

’E0’700 79674909 796; l’item-0’09 76 AH. Kari

679i in" 06; 76 AB 796; 76 BE 057w; 76 FA
796; 76iAH, 50117700194042. unie" 0ivat’A070’9 607i9°

w I 7 I il Dl ilUn! :16 hŒAPIBQVTŒ flVŒÂOWOV lnal° 95’709 ŒPÆ

a

PROPOSITIO XVIII.

Si divisæ magnitudines proportionales sint,
et compositæ proportionales erunt.

Sint divisa: magnitudines proportionales AE,

En, rz, 2A, ut A]! ad En ita rz ad 2A;
dico et composilas proportionales fore, ut A3
ad DE ita rA ad ZA.

B

Z H A
Si enim non’est ut An ad DE ita FA ad 2A;

crit ut An ad DE ita FA , vel ad minorem ipsâ

AZ, vel ad majorem.

Sit primum ad minorem AH. Et quoniam est
ut AB ad BE ita FA ad AH , compositæ magni-

tudincs proportionalcs surit; quare et divisa»:

proportiouales erunt; est.igitur ut A2 ad il!

PROPOSITION XVllI.

’Si des grandeurs étant divisées sont proportionnelles, ces grandeurs étant
composées seront encore proportionnelles.

Que les grandeurs AE , E8, rz, 2A, étant divisées , soient proportionnelles,
c’est-à-dire que AE soit à EB comme r2 est à 2A; je dis que ces grandeurs

étant composées seront encore proportionnelles, c’est-à-dire que AB sera à se
comme TA est à ZA.

Car, si AB n’est pas à BIS comme TA est à ZA , A8 sera à 13E comme rA e51 à

une grandeur plus petite que Az ou à une grandeur plus grande.
Que AB soit premièrement à se comme rA est à une grandeur plus petite

tque ZA , savoir à AH. Puisque AB est a se comme rA està AH, ces grandeurs
étant composées seront pr0portionnelles; donc ces grandeurs étant divisées seront
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si; 76 AE 796; 76 EB, 05700; 76 rH 796: 76 HA. ita PH ad HA. Pouilur autem et ut Ali ad En;
T762m70u 66 nui 05;76 AE 796; 76.1513 057w; 76 fla PZïad ZA ; et ut igitur PH ad HA in rz

rz 796; 76 ZA’ 9.066 t6; 0690076 m 796c 76 HA ad ZA. Major autem prima PH tertiâ rz;
05700; 76 rz 796; 76 ZA. M0769 d’6 76 795709 76 major igitur et secunda HA quartâ zA. Sed ’

Il! 705 790’700 705 [’2’ 90:72:09 0’691 and 76 J’ai- et minor, quod est impossibile; non igiturest

70909 76 HA 705 70706970u 705 ;A. AM6. mi ut AB ad DE in FA ad minorem ipsâ ZA. Si.
ïÀœTTOV, 6709 60769 0665900709° 06:0 0’69160-7i9 à; militer utique ostendemus neque ad majorem;

76 A8 796; 76 DE 0570i; 76 TA 796; flua-709 ad ipsam igitur. Si igitur divisæ, etc.
705 ZA. 0,000600; «N 636509009, 570 0666 796;
[airer 796; 4676 06900. 13069 0’690: 679921946900, au)

’HPOTAEIÉE 19’.» j, PROPOSITIO. XIX.

Si sit ut tota ad totam ita ablata ad abla-
tam , et reliqua ad reliquam crit ut tata ad

I totem» - A
Sit enim ut tata A15 adtotam rA ita and;

E69; à; ’6on 796; 3A" 05’700; 0ipeu90969 796;

, t x t t i A t a!0094090609, au 70 A00709 790; 70 A0070! and:

r y t l7a»; 0A09 790; 0A".

t f d l N V l 41507007069 a; 0A09 70 A13 790; M09 70 FA 00700;

encore proportionnelles (I 7. 5). Donc AE est à en comme ru sur HA. Mais
orna supposé que AE est à EB comme rz est à 2A; donc tu est à 131A comme rz
est à 2A (I r. 5). Mais la première rit est plus grande que la troisième ri ; donc
la seconde HA est plus grande que la quatrième 2A (I4. 5); Mais elle west plus
petite , ce qui eSt impossible ;. donc AB n’est pas a RE comme rA est à une
grandeur plus petite que ZA. Nous démontrerons semblablement que An n’est
pas à ne comme rA est à une grandeur plus grande que 2A ,- donc A3 est à ne,

comme rA est a ZA. Donc , etc; * i ’

PROPOSITION XIX..

Si une grandeur entière est a une autre grandeur entière comme la gran-
deur retranchée de la première est à la grandeur retranchée de la seconde,
la grandeur restante sera à la grandeur restante comme la première grandeur
entière est a la seconde grandeur entière.

Que la grandeur entière A8 soit à la grandeur entière rA comme la grandeur
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èçalpteiv 73 AE 7413; aiçœzpeeëy 73 TZ° n’y»

H ’37: uni honnir 73 EB 7:93; Aneth 73 2A :771:
à; ’5on 73 A8 7:93; 3’on 73 TA.

157:3 703,; in" si; 73 AB 7:93; 731’Al 0370;
73 Ali 7rp3573 FZ’ :43 ËvaÂÀÈE à; 73 BA api); 1-5

AE 037cm: 73 A? 7173; 73 Il. K43 17.3 w711i-
;um finie» 3000.0767 3771, nazi 33419995774

airaÉAoyov indu à; ripa? 73 BE 711:3; 73 EA 05-

70»; 73 A2 7rp3; 7.3 zr, nui ivaÀÀalEJ, à; 73
BE «p3; 73 AZ 0570; 73 EA 7,03; 73 ZI’. a; à

73 AE 711:3; 73 Il 0370; Ô7r51217a1 37m 73 A8

7:93; 3M! 73 l’A° mati A0173! Élu 73 EB 7:93;

Aomiw A2 :6711 à; 3on 73 AB 7rp3; gîter 73 FA.

Eèv nife: î, tu) 7è 3557;. I

AE ad ablatam Il; dico et reliquam El! ad
reliquam ZA fore ut tata An ad totem FA.

Quoniam enim est ut A8 ad FA ita A!
ad rz; et alterne ut 1M ad Al! in AP ad
Il. Et quoniam compositæ magnitudines
proportionale’s sunt, et divisæ proportionales

emnt; ut igitur DE ad E4 ita Al ad 2P; et
alterne, ut DE ad .AZ ita 2A ad Z1”. Ut au-
tem An ad P2 ita posita est tota A3 ad totam
FA; et reliqua igitur È]! ad reliquam A2 crit
ut tata A! ad totem FA. Si igitur sit, etc.

retranchée AE est à la grandeur retranchée rz ; je dis que la grandeur restante
En sera à la grandeur restante 2A comme la grandeur entière AB est à
deur entière ra.

la gran-

,Car puisque la grandeur entière AB est à la grandeur entière ra comme A15
est à rz , par permutation, BA est à AE comme Ar est à rz (16. 5). Et puisque

, les grandeurs composées sont proportionnelles , les grandeurs divisées seront
encore proportionnelles (17. 5); donc BE est à EA comme AZ est à zr; donc,
par permutation , BE est à Al comme EA est à zr. Mais , par supposition , AIS est
à rz c0mme la grandeur entière AB està la grandeur entière TA ; donc la gran-
deur restante EB sera à la grandeur restante Az comme la grandeur entière AB
est à la grandeur entière ra (r 1. 5). Donc, etc.
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HOPIZMA.

K43 37313 33; 73 AB 71’333 73 TA 337w; 73

A13 733; 73 I’Z’ 13:3 iraAÀèE à; 73 A8 7’33;

73 AE 337w; 73 TA 7,33; 73 Ils cuyxeipevat if:
par?" àyéloya’v in". 15311359» 33 à; 73 AB

«p3; 73 EB 337w; 73 Aï 737:3; 73 2A, mi 33’717

33343733413734. En (N 730’730 «partp3y, 3713337

3137332174371 layée» 33V3ÎÀ3733 î, ne; 33713713344771

combiner 3,37331. 07319 au falzar.

IIPOTA212 z.’

t e I ’ a Il r N tEn" tu 7313: 33373935 un un: 313737; in 73

h N ’
wAnOoç, 31533333 AaHCayépwat xui’ iv 733 :376

1 , I. A. A 9’A3739, chicot: J3 73 7:33:70 730 7pi73u ,13"ch pt

x fi Il a a iun: 73 7é7ap7ov 735 ":730 zazou anar un 33333

COROLLARIUM.

Et quoniam est ut A3 ad TA ita A2 ad
rz ; et alterne ut A3 ad au ita rA ad rz;
compositæ igitur maguiludines proportionalea
sunt. Ostensum autem est ut AB ad En ita
ÀP ad ZA , et est per conversioncm. Ex hoc uti-

que manifestum est si compositæ maguitudiues

proportionales sint , et per conversionem pre-
portionales fore. Quod erat demonstrandum.

PROPOSITIO RXX.

, xpSi sint tres magnitudines , et aliæ ipsis
æquales multiludine, binæ sumptal!r et in eâdern

ratione , ex æquo autem prima tertiâ major sit ;

et quarta sextâ major crit ; et si àqualie, æ-
qualis; et si miner, minor.

l d
7337, fur un) 3473 han-or ,i Mara-or.

COROLLAIRE.

Puisque A? est à r3 comme AE est à rz , par permutation (:6. 5), au est à
A15 comme r3 est a r2; donc ces grandeurs étant composées sont proporà
lionnelles. Mais ona démontré que AB est à EB comme AI est à ZA; ce qui est
par conversion. De la il est évident que si des grandeurs composées sont pro-
portionnelles, elles seront encore proportiOnnelles par conversion. Ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION XX.

Si l’on a trois grandeurs et d’autres grandeurs égales en nombre aux pré-

mières, ces grandeurs, étant prises deux à deux, et en même raison; si,
par égalité , la première est plus grande que la troisième , la quatrième sera
plus grande que la sixième; si la première est égale à la troisième, la qua-
trième sera égale à la sixième; et si la première est plus petite que la troi-
51ème, la quatrième sera plus petite que la sixième.
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153733 7Pi33 giflât: 733 A, B, r, 1333 3iÀÀ33

«:3737; in 73 703783; 733 A, E, z, 31573133
AupCavo’ptm i7 73,5 43735 A373», à; p37 73 A

"P3; 73 B 33733; 73 A 731:3; 73 E, à; 63 73 B

733; 73 r 357w; 73 E 733;;73 Z, china «Pi
,utTÇw 33’733 73 A 735 I” m’y!» 373 tu.) 73 A

736 Z ,uu 37 inuit 7337 73-37, i’3’3r 73.7 hua-3’37,

buta-3’37.

E723 7339 [3:73:37 in: 73 A 73:7 r, JAN (N

1 t x i n- t t a t 77H 73 B, 73 à feuler 7:33; 73 3m73 [33353733

I Il H 3 hl î il l RA3737 3x31 773p 73 3À3L7737’ 7o A 31333 733; 7o

B 33315371 A3737 3x3: tin-9p 73 r 7rp3ç 73 B. MME

à; p.37 73 A 793; 73 B 337wç5 73 A "p3; 73 E,

33; «N 73 r 731:3; 736 B 337473047 337w; 73 Z

7rp3ç 73 E’ ami 73 A 33?: 7rp3ç 73 E parfont A3-

737 3’er iimP 73 Z 733g 73 E. T67 J3 7’33; 73

a i r s t I i l Ilcru-ra A3737 394377337 , 73 737 [433Cm2 A3737 2x37

Sint tres magnitudines A, B, r, et alia: ip-
sis æquales multitudine A , B , Z , bina: sumptæ

in eâdem ratione, ut quidem A ad B ita A ad

B, ut vero B ad P ita B ad Z, ex æquo au-
tem major sit A ipsâ r; dico et A ipsâ z ma-

jorem fore; et si æqualis, æqualem; et si
minor, minorem.

Quoniam enim major est A ipsâ r, alia
autem quædam B, et major vero ad eamdem
majorem rationem habet quam minor; ipsa igitur
A ad B majorcm rationem habetzquam F ad B.
Sed ut A quidem ad B ita A ad E, ut vero P
ad B per inversioucm ita Z ad E; et A igitur
ad E majorem habet rationem quam z ad E.
Ipsarum autem adeamdem rationem habentium,

majorcm .ralionem habens major est; major

- Soient A, B, r trois grandeurs, et A , E, z d’autres grandeurs égales en
nombre aux premières , ces grandeurs étant prises deux à deux , et en même
raison , c’est-à-dire que A soit à B comme A est à E,"et queB soit àr comme
E est à z; que , par égalité, A soit plus grand que r; je dis que A sera aussi
plus grand que z; que si A est égal à r, A sera égal à 2,. et que si A est
plus petit que r, A sera plus petit que z.

Puisque la grandeur A est plus grande que la grandeur r , et que B est une
autre grandeur quelconque, la plus grande grandeur aura avec celle-ci une
plus grande raison que la plus petite (8. 5); donc A a avec B une raison plus
grande que r avec B. Mais A est à B comme A est à B, et, par inversion , r
est à B comme z est à E; donc 3A a avec E une plus grande raison que z avec
E. Mais; parmi lbs grandeurs quiont une raison avec une même grandeur,
celle-lit est la plus grande qui a une plus grande raison (Io. 5); donc A est
plus grand que z. N0us démontrerais semblablement que si A est égal à r ,
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A a a.priait 33717- 1:31:37 d’Pœ 73 A 73a Z. 0143131;

fi ù ’l q i N V333 33151337, 371 11337 1337 11 73 A 731 r, 1337

N 3
("au uni 73 A 731 Z’ 1333.7 ÎM7737, ËÀa7737. En

31”33: liai, 1:13 7333559

moraux 1333.

E337 il 7Pi33 [1.373911 , nui dam 1373?; i333 73
711583; 3157333 ÀœpCavo’pwa. 13313 i7 733 313733

I W t I r n C a IA3731, p à 73743337133711 3137337 11 «manu,

. N 7 i
chicon 93 73 71115737 733 731’733 ,ut’ÏC37 31’ 13313 73

i N eI 1» al à V73’7333737 73v 313730 [411:37 3373:1r 11337 1737,

v a Ü Dl l13’37’ 113w chaman, 371333737.

S B IlE7733 7p1’33 psyt’enl 733 A, B, r, 13331 31717,33

’ 3 N t I«2373?; in. 73 713.1193; 731. A, E, Z 3111303 Aup-
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igitur est A ipsâ Z. Similiter ostendemus, et
si A æqualis sit ipsi P, æqualem fore et A ipsi
z,- et sipminor, minorem. Si igitur sint, etc.

PROPOSITIO XXI.

Si sint trcs magnitudines , et alia: ipsis æ-
quales multitudine, bina: sumptæ et in câdem

ratione, sit autem perturbata earum proportio,
ex æquo autem prima tertià major sit, et quarta
sextâ major crit; et si œqualis, œtlualis, et si

miner, miner.
Sint très magnitudincs A , B, P, et alia: ipsis

æquales multitudine A, B, Z, bina: sumptæ et

A

B Er Za 1 ,, .Cayéptm ami i7 737 31.3731 A3731, 33’731 de 7t7at-

Î D la Q I I ’ i R dP1713371: 31117317 n ennoya, 31; p.37 7o A 733;

FI t t i Æ t t t a73 B 311713; 73 E 7:33; 73 Z, tu; à 73 B 71713; 73

A sera égal à z, et que si A est plus
Donc , etc.

in eadcm ratioue , sit autem perlurbata earum
proportio, ut A quidem ad B ita E ad Z,
ut vero B ad P ila A ad E, ex æquo autem

petit que r , A sera plus petit que z.

PROPOSITION XXI.

Si l’on a trois, grandeurs, et d’autres, grandeurs égales en nombre aux pre-
mières, ces grandeurs étant prises deux à deux, et en même raison, si leur
pr0portion est troublée, et si par égalité la première est plus grande que la
troisième, la quatrième sera plus grande que la sixième; et si la première est
égale à la troisième, la quatrième sera égale à la sixième; et si la première
est plus petite que la troisième, la quatrième sera plus petite que la sixième.

Soient les trois grandeurs A , B, r , et d’autres grandeurs A, E , z égales
aux premières , ces grandeurs étant prises deux à deux, et en même raison;
que leur raison soit troublée, c’est-à-dire que A soit à B comme E est à z,
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71 75 8’ 73 A alpe. wpàç 70 B "effara A5707 3’er

r t tin? 7è T 717:5; 73 B. AAA à; ,uÈv 70 A 7:90;

A q l A t P H A r t7o B 097:0; 70 E "po; 7a Z, a; 70 7:00;

A
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QI A l A A73 B êvaîvratAw 007m; 70 E wpsç 76 At un 70 E

V V Aalpe 740; 75 Z pagaya A6707 ex", on"? 70 E
7:90; 70 A. fifi; 3 (là 7a 4610 [allant A5701!

A ipsâ P major sit; dico et A ipsâ Z majorem

fore; et si æqualis, æqualen ; et si minor,
minorem.

Quoniam enim major est A ipsà 1’, alia vero

quædam B; ergo A ad B majorem rationem
babel; quam P ad Sed ut A quidem ad B
ita E ad Z , ut vero r ad B per inversionem ita

"3D

N

a ad A; et E igitur ad z majorem rationem
habet quam E ad A. Ad quam autem eadcm
majorem rationem babet, illa minor est ; minot

A, .1 t . . . . . . .3’96", buna ËAaa-erâv inti" ËAua-cov up: in? 701 Igltur est Z tpsâ A; major est lgltur A Ipsâ z.
703 A’ 54.27551: in? alpe: 70 A 703 Z. Qualwç il:

A

A4 Il&îfopw 371 xqîy l’a-av3 70 A 7go 1’, l’an 0074:

A: ’I l Ünul 73 A 7go 2’ mir haro-av, cAao’a’ov. En capa

Similiter utique ostendemus et si æqualis sit A
ipsi r, æqualem fore et A ipsi Z; et si miner,
minorem. Si igitur tres, etc.

Ï I A l (En.p que, un 7a o nç.

que B soit à r comme A est à E , et que par égalité A soit plus grand que r;
je dis que A sera plus grand que z; que si A est égal à r , A sera égal â Z,
et que si A est plus petit que r, A sera plus petit que z.

Puisque A est plus grand que r, et que B est une autre grandeur, A aura
avec B une plus grande raison que r avec B (8.. 5). Mais A est à a comme
E est à z, et par inversion, r est à B comme E est à A; donc E a avec z
une plus grande raison quels avec A. Mais la grandeur avec laquelle une même
grandeura une raison plus grande est la plus petite (Io, 5); donc Z est plus petit
que A ; donc A est plus grand que z. Nous démontrerons semblablement que si
A est égal à r, A sera égal à z , et que si A est plus petit que r, A sera
plus petit que Z. Donc , etc.
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PROPOSITIO XXII.

Si sint quotcunque magnitndines , et aliæ ip-
sis æquales multitudine’, bina sumptæ et in ea-

dcm ratione 3 et ex æquo in eâdcm ratione erunt.

Sint quotcunque magnitudincs A , B , 1’, et
aliæ ipsis œqualcs multitudine A, E, Z, bina: sumptæ

in eâdem ratione , ut A quidem ad B ita A ad

E, ut B veto ad P ita E ad z; dico et ex
æquo in eâdcm ratione fore, ut A ad F ita A
ad Z.

A H --...-B K *L M -------5* 9 --------
E AZ... L---

EiAaioeu fi? 757 ,uir A, A l’a-oint; woAAat-

"Aria-m 7è H, 9, 75v «N B , E ËAAa à :7094"

bien waAAzwAaia’m 7d K, A , tu) :71 757 T,
Z iAAaL ai 3’70er imbu; woAAamAaÉna 7è M, N.

Sumantur enim ipsarum quidem A , A æque
multiplices H , 9 , ipsarum vero B , E alite utcun.

que æque multiplices K, A , et insuper ipsarum

P , z aliæ utcunque æque multiplices M , N.
1

PROPOSITION XXII.
Si l’on a tant de grandeurs que l’on voudra, et d’autres grandeurs égales en

nombre aux premières, et si ces grandeurs , prises deux à deux , ont la même
raison, elles auront la même raison par égalité.

Soient A, B , r tant de grandeurs que l’on voudra, et A, E, Z d’autres
graudeursxégalcs en nombre aux premières; que ces grandeurs, prises deux
à deux, aient la même raison , c’est-à-dire que A soit à B comme A est à E,
et que]! soità r comme E est à z; je dis que ces grandeurs auront la même
raison par égalité, c’est-à-dire que A sera à r comme A est à z.

Prenons des équimultiples quelconques H, e de A et de A; prenons d’autres
équimultiples quelconques K , A de B et de E , et enfin d’autres équimultiples

uelcon nes M N de r et de z.

q q a
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Kali 3711i in" à; 73 A 793; 73 B 037w; 73 A
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woAAawAa’a-m 73. H, 6, 75v 33 B, E in: ai 3’70-

xty ici-aime noAAarAaio-m 73. K, A. in" 3’91 à;

73 H 793; 73 K 057»; 73 G 7:93; 73 A. A413 703

p.373 333 nul 03; 73 K n93; 73 M 05700; 73 A

p
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PEP
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7:93; 73 N. En? 05v 7914 91.2736» i073 7:3 H, K,

M, ml JAN: 13707; in 73 "A380; e, A, N
01373140 AapCava’ytyn au) iv 7:; 1373i A379». hibou

d’9: si 177095er 73 H 70:7 M, 3m93»: un) 73
9 705 N’ x13 ci 770V, i’a-ov’ 10:3 si 3Am770v, iAaL7-

70v. Rai in: 703 943v H, 6 75v A, A t’a-cita;
woAAaercia-m, 703 33 M, N 75v 1’, Z d’AAa. ai

fluxer t’a-zizi; woAActvrAaia-tat’ in"! J90: a”; 73 A

07935731- 0370:; 73 A 7r93ç 73 Z3. 153w 3’90:

a N x t 0 a.oWOFŒDUV , la! 74 IEHÇ.

Et quoniam est ut A ad B ila A ad l ,
et sumptæ sunt ipsarum quidem A, A æque
multiplices H , 93, ipsarum vero B , E alia: ut-
cunque æque multiplices K, A; est igitur ut H
ad K itae ad A. Proptcr eadcm utique et ut K
ad M ita A ad N. Et quoniam tres magnitudi-

nes suntH , K , M , et alia: ipsis æquales mul-
titudince, A , N binæ sumptæ et in eâdem ra-

liane; ex æquo igitur si superat H ipsum M,
superat et e ipsamNget si æqualis, æqualis; et si

minor, minor. Et sunt Il , a quidem ipsarum A,
A æque multiplices, ipsæ vero M , N ipsarum

F, Z alite utcunque æque multiplices; est
igitur ut A ad 1’ ira A ad Z. Si igitur quot-

cunque , etc.

Puisque A est à B comme A est à E, que l’ona pris des équimultiples quel-
conques H , e de A et de A, et d’autres équimultiples quelconques K, A de B
et de E; H est à K comme e est à A (4. 5). Par la même raison, K est à
M comme A est à N. Donc , puisque l’an a trois grandeurs H , K , M, et d’autres

grandeurs e, A, N égales en nombre aux premières , et que ces grandeurs,
prises deux à deux, ont la même raison; si, par égalité, H surpasse M , e
surpasse N; si H est égal à M , e est égal à N , et si H est plus petit que M,
e est plus petit que N (20. 5). Mais H , 6 sont des équimultiples quelconques
de A etde A , et M , N d’autres équimultiples quelconques de r et de z; donc
A est à r comme A est à z (défi 6. 5). Donc, etc.
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urorAztz 17’.

83.7 79h 91.0730», nazi aiAAat :3707; in 73

N Ï ’ ’ ne f N I7rAn90;, comma AnguCatrapwat un,» 010740 A079,
î 33 TtTdPœTflt’yu 013757 li aion’yt’at 113 313700

3V 7l; 13753 A3790 307m.

En!» 79I’æ 94039» 733 A, B, r, un) aïAAz

013707; in: 73 «A5005 «fifille AapCax’zimm 37 75

PROPOSITIO XXIII.

Si sint tres magnitudines, et aliæ ipsis æqua-
les multitudine , binæ snmptæ in «idem ratione ,

sit autem perturbata earum proportio ; et ex æquo

in eâdcm ratione erunt. .
Sint trcs magnitudincs A , B1, 1’, et aliæip-

sis æquales multitudine , bina Iumptæ in eâdem

A H3- 9-...-L. AA ÉP-

E M -5 ë- N
«.3793 A67? 733 A, E, Z, 37700 33 7t70t9atypt’vn

1375;! si aionyt’at, «in; 9431 73 A 71’934 73 B 037:0;

73 E r93; 73 Z , ai; 33 73 B 7:93; 73 r 037w; 73
A 7:93; 73 E’ Aiyœ 371 30’737 à; 73 A n93; 73 P

037»; 73 A W93; 73 Z.

EiAIitpôw 7:37 943v A, B, A t’a-cita; 7roAA17rAai-

un 73H, e, K, 75v 33 r, E, Z ËAAa. ai
3770507 t’a-cita; 7roAA0t7rA0t’070t 703 A, M, N.

ratione A , E , Z , sit autem perturbata earum
proportio , ut A quidem ad B ita E ad z , ut x
vero ad P ita A ad E; dico esse utA ad F ita
A ad Z,

Sumantur ipsarum quidem A , B , A æque
multiplices H , e , K , ipsarum’VCro P , E, Zaliæ

utcunque æque multiplices A , M , N.

PROPOSITION XXIII.
Si l’on a trois grandeurs, et d’autres grandeurs égales en nombre aux pre-

mières; si ces grandeurs, prises deux à deux, ont la même raison, et si
leur proportion est troublée , ces grandeurs auront la même raison par égalité.

Soient les trois grandeurs A, B, r, et d’autres grandeurs A, E, z égales
en nombre aux premières; que ces grandeurs , prises deux a deux , aient la
même raison, et que leur proportion soit troublée , c’est-à-dire que A soit
à B comme E est à z, et que B soit à r comme A est à E; je dis que A est

a r comme A est à z. .Prenons des équimultiples quelconques H, a, K des grandeurs A, B, A,
et d’autres équimultiples quelconques A , M , N des grandeurs r , E , z.
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BK13 irai imbu; 3073 7:0AA017rAa’070: 70L H , 6

7057 A, B, 7:3 333 91.39» 707; 4016700; 7roAA1-

I ! ’ N il I J Il Ü t70A010-m; 707 114707 Extl A0707. 00717 0191 tu; 70

’ a I i t 0 IA r93; 73 B 00700; 70 H 7r90; 70 6. A10: 70:

I 1 H l:3703 3’73 701.3 (:1; 70 E 7790; 73 z 007w; 70 M

l W
793; 73 N° 70:3 30’717 ai; 70 A 7:93; 73 B 007w;

73 E WPdÇ 73 Z’ mi à; 03907. 73 H 7:93; 73 0’

. , , p03700; 70l M 7:93; 73 N. Kari 377:3 377w w; 70 B

7793; 73 r 057w; 73 A 7:93; 73 E, un) iyaAAaiE

Et quoniam æque sunt multiplices H , 6 ip-
sarum A , B , partes vero eamdcm habcnt ratio-
nem quam earum æque multiplices; est igitur
ut A ad B ila H ad 6. Propter eadcm ulique
utBadZita M ad N; et estutA ad B itaBad
Z; et ut igitur a ad 9 ita M ad N. Et quo-
niam est ut B ad 1’ ita A ad B , et alterne ut
B ad A ita 1’ ad B. Et quoniam e , K ipsarum
B , A æque sont multiplices; partes autem cam-

A H.3... 9-...-3 L. a. ;mA xE M ---ë- N
ai; 73 B .793; 73 A 0370»; 73 1’ c793; 73 E. K43

37113 703 0, K 757 B, A 3703101; 3773 7roAA027rA03-

flou 703 33 9439» 707; 30-03701; 7roAA0t’nA010’0’01; 737

13737 3x70 A3707. 30-717 03900 ai; 73 B 7:93; 73

A 037w; 73 e W93; 73 K’ aiAA’ 03; 73 B r93; 73

A 0,570»; 73 I’ 7:93; 73 E’ 100:3 à; 0’394 73 G 7793;

73 K 037w; 70 1’793; 73 E. 1’10iAI7, 37573 703 A,

M 7037 1’, E 3,003711; 3073 770AA47rAaz’nw 30’717

0’390: a”; 73 1’ 71’933; 73 E 03700; 73 A 7:93; 73 M.

dem habent rationem quam æque multiplices;

est igitur ut B ad A ita 6 ad I; sed ut B
ad A ita 1’ ad B; et ut igitur ehad I ita I’ ad

B. Rursus quoniam A, M ipsarum P , E æque
sunt multiplices; est igitur ut 1’ ad E ita A
ad M. Sed ut P ad E ita 6 ad K; et ut igitur
6 ad K ita A ad M, et alterne ut ead A ita
K ad M. Ostcnsum autem est et ut H ad 6 ita
M ad N; et quoniam trcs maguitudincs sunt

Puisque H, e sourdes équimultiples de A et de B, et que les parties ont
la même raison que leurs équimultiples (I5. 5); A est à B comme H est à e.
Par la même raison, E est à z comme M est à N; mais A est à B comme E
est à z; donc Hest à 6 comme M est à N (Il. 5).Etpuisque B est à r comme
A est à E, B est à A par permutation , comme r est à E. Et puisque e , K sont
des équimultiples de B et de A, et que les parties ont la même raison-que
leurs équimultiples, B est à A comme e est à K. Mais B est à A comme r
esta E ; donc e estaKcomme r est à E. De plus, puisque A , M sont des équimul-
tiples de r et de E, r est à E comme A est à M. Mais r est à 1-: comme e
est à K; donc e est à K comme A est à M, et par permutation, e est à A
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En 7043701; 7:00; «P2670001 7ôy uu7ov 0ng A0-

N I i I Il l du s709 un: TPITOV 790; 7c7ap70r, 0x9 c un
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H , e, A, et alise ipsis æqunles multitudinc, ipsæ

K , M , N , bina: sumptæ in câdem ratione , et.

est 63mm perturbais proportio ; ex æquo igitur
si superat H ipsam A , superat et K ipsam N; et
si æqualis , æqualis ; et si minor , minot. Et sunt

H , Kquidem ipsarum A , A æque multipli-
ces , ipsæ vero A , N ipsarum r, Z; est
igitur ut A ad P in A ad z. Si igitur sint

tres, etc. V

PROPOS!TIO XXIV.

Si prima ad secundum eamdem habeat ra-
tionem quam lerlia ad quartam ; habcat autem
et quinla ad secundam eamdem rationem quam

scxla ad quartam ; et simul sumptæ prima et
quinta ad secundam eamdem rationem habebunt
quam tcrtia et sexta ad quartam.

comme K est à M. Mais on a démontré que H est à e comme M està N ; donc,
puisque l’on a trois grandeurs H , a , A , et d’autres grandeurs K , M, N. égales

en nombre aux premières; que ces grandeurs, prises deux à deux, ont la
même raison, et que leur [importion est meublée; si, par égalité , H Surpasse
A, K surpasse N; si H est égal à A, K est égal à N; et si H est plus petit que
A, K est plus petit que N (2x. 5). Mais H,K sont des équimultiples de A et
de A, et A , N des équimultiples de r et de z; donc A est à r Comme A est i
à z (déf. 6. 5). Donc, etc.

PROPOSITION xxxv.

Si la première a èvec la seconde la même raison que la troisième avec la qua-
trième, et si la cinquième a avec la seconde la même raison que la sixième avec la
quatrième, la somme de la première et de la cinquième aura la même raison avec
la seconde que la somme de la troisième et de la sixième avec la quatrième.
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a. t l l t
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a a l I a I t t I:0700 0232700 A0701 mu 7p170y 70 AE 790; 70719-

t I l t A I t u707 70 Z’ sxe’m du au mpvrrov 70 BH 7790;
a«900’707»! 73 r 72:0 ad7èv A6707 ml 03:70:! 78 ES

t f t I QI A i A:mp0; 707ap709 70 Z’ A0700 07: au: 077’706": ww-

70! au) 7îl’erTOV 7è AH arpè; Ë2d7ep0v 7è r 73v

a tad7èv i501 A5707 un) 7Pi70 un) M707 70 A9

l I A7170; "7019707 70 Z.

HA

NI,

Emi 71,9 in" du; 7513H wpèç 73 1’ 057w; 7è

E9 vrpàç 7d Z’ airaiszw alfa hi; 7è r 717:0; 7è EH

05700; 7è Z wpà; 7è 139. En; 03v in" à; 7è

A8 7:70; 73 r 03700; 7è AE 793; 7è Z , à; N 70
1’ vrpà; 7è BH 057w; 78 Z wpàç 7è 56’ 631000

il): in)? (si; 73 AB 717:3; 7è EH 037m; 70 AE
"par 75156. Kali imi dtppnpt’mpeçiûn ducz’Ao7ôv

in: , tuai 0007080770: nivéA070v 10-7001- Ërrw 11:0:

àç’l 73 AH 77:8; 7è BH 037w; 7è A6 7rp0ç 70 6E.

En) a mai à; 70 8H 79è; 7è r 057w; 75 E6 wpèç

7è Z’ chia-ou cipal irriv à; 7è AH wpèç 7è r 057w;

si N t t v sa»7è A9 qui; 7è Z. Eèv capot 7rpw70v, mu 70: tçnç.

Prima quidem enim AB ad secundam P eamdem

liabeat rationem quam tcrtia An ad quartaIn z;

lIabeat vcro et quinta 8H ad secundam P
eamdem rationem quam sexta E9 ad quartam Z;

dico et simul sumptas primam et quintam AH
ad secundum Feamdem habituras esse rationem

quam tertia et sexta 49 ad quartant Z.

Quoniam enim est ut DE ad P ita 29 ad Z;
per inversioncm igiturut P ad 8H in: Z ad ES. Et
quoniam est ut AB ad F ita A! ad Z , ut autem
P ad BH ita Z ad ne; ex æquo igitur est ut
AB ad BH ita A! ad ne. Et quoniam divisa:
maguitudiues proportionales mut, et compo-
silæ proportionales crunt; ut igitur AH ad Il!
ita A9 ad en. Est autem et ut EH ad F ils E9
ad Z; ex æquo igitur est ut AH ad P ita A0
ad Z. Si igitur prima, etc.

Que la première AB ait avec la seconde r la même raison que la troisième
AIE a avec la quatrième Z, et que la cinquième 8H ait avec la seconde r la
même raison que la sixième E0 avec la quatrième z; je dis que la somme de
la première et de la cinquième AH aura avec la seconde r la même raison que la
somme de la troisième et de la sixième A0 a avec la quatrième z.

Puisque BH est à r comme E6 est à z, par inversion, r est à EH comme
z est à E9 (cor. 4. 5). Mais AB est à r comme AE està z , et r està 13H comme
z est à Be; donc , par égalité, AB est à 13H comme AE està 156(22. 5); donc,
puisque ces grandeurs étant divisées sont prOportionnelles , ces grandeurs
étant composées seront pr0portionnclles (18. 5) ; donc AH est à EH comme A9
est à os. Mais au est à r comme ne est-à z; donc , par égalité, AH est à r
comme A6 est a 2(22. 5). Donc , etc.
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PROPOSITIO XXV.

Si quatuor magnitudines proportionales sint ,

maxima et minima duabus reliquis majores sunt.
Sint quatuor magnitudines proportionales An,

TA, E, Z, ut A3 ad TA in: E ad Z; sit autem
maxima quidem ipsarum A! , minima vero Z;
dico A! , z ipsis TA , E majores e55e.

Ponatur enim ipsi quidemE æqualis AH , ipsi

veroZ æqualis P9.
Quoniam igitur est ut A]! ad TA ita E ad z ,

æqualis autem ipsa quidem E ipsi AH , ipsa
veto Z ipsi T9; est igitur ut A8 ad TA ila AH
ad T6. Et quoniam est ut tota A! ad totam
TA ita ablata AH ad ablatam r9; et reliqua

PROPOSITION XXV.

Si quatre grandeurs sont proportionnelles , la plus grande et la plus petite
sont plus grandes que les (leur autres.

Que les quatre grandeurs A3 , TA , E , z soient proportionnelles , c’est-à-dire
que AB soit à TA comme E estàz; que AB soit la plus grande, et Z la plus
petite; je dis que les grandeurs AB, z sontlplus grandes que les grandeurs

TA, E. *Faisons AH égal à E , et r3 égal à z.

Puisque A13 est à TA comme E est à z , et que AH est égal à E, et te égal
à z , AB est à m comme AH est à T6, et puisque la grandeur entière AB est
à la grandeur entière ra comme la grandeur retranchée AH est à la grandeur
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siwup2937 73 T6’ and A01737 :Pd 73 HB vrp3ç igitur H3 ad reliquam 6A crit ut tota A! ad

Ann-r37 73 6A 3770:: si); ËA07 73 AB 7:93; ZA07
70’ TA. MtîÇw 93 73 AB 705 TA’ [4.6607 0:91 mati

73 H8 70:7 6A. Kari in) l’a-07 3073 73 p37 AH
in; E, 73 33 T6 743 Z7 703 alpe. AH, lia-013773
707; T6, E. K43 in) i037 «571’701; in 7907778313

totam TA. Major autem A3 ipsà TA; ma-
jor igitur et H8 ipsâ 6A. Et quoniam æqualis
est AH quidem ipsi E, T6 vero ipsi Z; ipsæ
igitur AH , Z æquales sunt ipsis T6, E. Et quo-
niam Si inæqualibus æqualia addantur, tota

(71"!!th

t 71 .1 7 I- t s! a. I 0 - - - a a n7:4 0A2 une: 07717” i007 :191 70:7 HB, 6A airi- lnæqunlia sunt; 51 ngtnr IpsIs H8 , 9A Inæqua-

0’w7 377007, nazi pagaya; 705 HB, 703 p.375 HB lilms existentibus , et majore ipsà H3 , ipsi
"P0070977 7d. AH, Z, 71,5 (N 6A 773077097? 703, quidem H3 addautur AH , Z , ipsi vero 6A
T6, E, Wvéyi’rdl 7d AB, Z patron: 7:37 TA, addantur r9 , E, fient An , z majores ipsis
E. 1-137 il): five-«Pa, au) 7è i550. FA , B- Si igitur quatuor, etc.

retranchée T6 , la grandeur restante H8 sera à la grandeur restante 6A comme
la grandeur entière AB est à la grandeur entière TA (19. 5). Mais AB est plus
grand que rA; donc HB est plus grand que 6A. Mais AH est égal à E , et T6
à z; donc les grandeurs AH, z sont égales aux grandeurs r9 , E. Mais si ou
aioute des grandeurs égales à des grandeurs inégales , les grandeurs entières Sont
inégales; donc, puisque les grandeurs HB, 6A sont inégales, et que HB est la
plus grande, si lion ajoute à HB les grandeurs AH, z, et à 6A les grandeurs
T6, E, les grandeurs AB, z seront plus grandes que les grandeurs TA, E.
Donc, etc.

un ou CINQUIÈME uval.
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LIBER SEXTUS.

OPOI. DEFINITIONES.
1’, OluaIIa fXüyuq-a :71", 30-4 1. Similes figura: rectilincæ sunt, qua: Çt h

ni; 70 7min; l’a-0:; ixu 70.703 pian, sur.) 703; angulos æquales habent singulos singulis, et
un?) 7è; in; www "Muffin; 4,274707", circa æqualcs angulos latera- proportionalia.

3’, Anmmayeé-m J; axâmvm’;nw’ a?" I 2. Reciprocæ autem figura: sunt, quando

aga-"3,9, 7,3, mnfléîm à, câlina; 1, ,11; 37,0’- in ntrâque figurarum antccedenlesque et con-

in", A579" 5,". sequentes rationuxn sont.

LIVRE SIXIEME
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

o

DÉFINITIONS

t. Les figures rectilignes semblables sont celles qui ont les angles égaux
chacun à chacun, et dont les côtés autour des angles égaux sont propor-
tionnels.

2. Les figures sont réciproques, lorsque les antécédents et les conséquents
des raisons se trouvent dans l’une et l’autre figure. ’

37
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7’. Axpov 7003 [0.5707 A3707 0380700 7771430610

A6070, 370w à; il" 2A» 773; 73 7407:"
7,004,500 00’700; 73 [40767 77:3; 73 i’A0t0’0-07.

a". T40; 307i 703770; 0953700770; si 0’073 777;

0009093; 373 7317 300’777 70039070; 0i70,ui7n3.

nPorAsIz é.

To3 7pi7wm mai 703 7aPuAAnAo’7p0tpptœ, 703

î H A ’ l fi i A v I ) f070 70 00070 040; 07700, 790; uAAnAa 007:7 a;
aï Bénin

E0700 773170070. p.37 703 ABT , ATA, 701p0tAAn-

A37paypa f3 703 ET, T2, 373 73 1373 540;

.1 t s t a. t t t l s07700, 707 0:70 700 A s7: 7n7 BA 100297707 0:70-

l 1 7 Il 7 x t f I t x[1.77777 ’ A0700 07: 00707 a»; n BT Ban; 7p0ç 7777

TA 905077 03’700; 73 ABT 7p1700707 7,73; 73 ATA

7pi700707, ami 73 ET 700;:0tAAnA0’7paMp07 793; 73

r2 7apaAA7Aé7p00,u,uo7.

EthCAéa-Oa 703p si BA 39’ iué7ep00 703 pipit ,

373-703 6, A 77140700, 1000i 70017807007 717710.37 BT

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

5. Secundum cxtremam et mediam ratio-
nem recta secta esse dicitur, qmndo est ut
tota ad majus segmentum ita majus ad minus.

4. Altitudo est omnis figura: a vertice ad
basim perpendicularis ducta.

PROPOSITIO I.

Triangula et parallelogramma, sub cèdent
altitudine existentia , inter se sunt ut bases.

Sint triangula quidem ABT, ATA, parallè-
logramma vero ET , TZ , sui) eâdem altitudine

cxistentia, ipsâ ab A ad 3A perpendiculari
ductâ; dico esse ut Br basis ad TA basim ita
ABT triangnlum ad ATA triangulum, et ET
parallalogrammum ad TZ parallélogrammum.

Producatur enim 3A ex utrâque parte ad
6 , A puncta , et ponantur ipsi quidem Br basi

5. Une droite est dite coupée en extrême et moyenne raison, lorsque la
droite entière est au plus grand segment comme le plus grand segment est
au plus petit.

.4. La hauteur d’une figure est la perpendiculaire menée du sommet sur
la base.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Les triangles et les parallélogrammes qui ont la même hauteur sont entr’eux
comme leurs bases.

Soient les triangles ABr , ATA , et les parallélogrammes ET , r2 , ayant la même
hauteur, savoir , la perpendiculaire menée du point A sur En; je dis que la
base Br est à la hase TA comme le triangle ABT est au triangle ATA , et comme
le parallélogramme ET est au parallélogramme rz.

Prolongeons la droite BA de part et d’autre vers les points e, A ; prenons tant
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Bain: l’au: Écatînvro’roiïv’ a; EH, ne, 7g? ü

TA Bain: ile-au acathvro’roiîv «si AK, KA, un)

imëréxeæmy ai AH, A6, AK, M.

Rai in.) in: n’a-lu ai I’B, EH, H6 imi-

ne, fait in) a) 1è AGI-î, un, ABr 17a!-
707: «intimait. ômvràatriur à”): inlv ri et
fluions 73’: Br Bains; , TDMUTCWÀÉFHSV in: ml

76 AGI TPIIWIDY 708 ABT nathan. Aral. 7è

29!
æquales quotcunque au, ne, ipsi vero FA

ibasi æquales quotcunque AK, 1A , et jungan.

tur AH , A0 , Ax, AA.
Et quoniam æquales sunt ipse: 1’13, 8H, ne

inter se, æquales sunt et AeH , un , ABI’ trian-

gula inter se 5 quam multiplex igitur est a? basis
ipsius Br basis , tant multiplex est et A6? trian-
gulum ipsius Mr trianguli. Propter eadcm uti-

mitral hl âcawàaw’m 0’an si m Bain; 75; TA

Bic-tan, Tocau7atvrÀaÉa-to’y in: nul 73 AAI’ 7Pi-

7arov 705 ATA flancheur un) si in irrir n er
fléau; 737 rimaient , Yen in) mi 73 AGI 171’740"!

7g? AAr qu’aime ne; si 6743(er Il 61’ Bain; 73;

TA peinas, timpc’xu me) 73 AGI 7pi7œnv 706

MF 7ptyairou° tu) si haveur, interroi. Tuni-
par N tin-m [409881, No [tir pétun 787 Br,

que quam multiplex est FA basis ipsius ra
basis, tant multiplex est et AAF triangulum
ipsins ArA trianguli; et si æqualis est or basi!
ipsi rA basi, æquale est et Aer triangulum
ipsi AAF triangulo 5 et si superat: et basis ip-
sam FA basim , superat et aer triangulum
ipsum AAF triangulum; et si minor, minus.
Quatuor igitur existentibus magnitudiuibus ,

de droites qu’on voudra en, ne , égales chaCune a la base Br, et tant de droites
qu’on voudra AK , KA , égales chacune à la base ra ; joignons AH, A6 , AK, AA.

Puisque les droites rB, EH, He sont égales entr’elles, les triangles AeH,
me , ABT sont égaux entr’eux ( 58. r ) ; donc. le triangle Aer est le
même multiple du triangle ABT que la base et l’est de la base Br. Par la même
raison , le triangle AAr’est le même multiple du triangle ArA que la base
rA l’est (le la base rA. Donc si la base er est égale à la base FA, le triangle
Aer est égal au triangle Azur; si la base et surpasse la base rA, le triangle
Aer surpasse le triangle AAr (58. 1) ; et si la base et est plus petite que la
base rA , le triangle Aer est plus petit que le triangle Ml". Ayant donc quatre
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TA, No fi 7Ft’7a5my 75v ABT, ATA, t7Àn7r7au

irrita; woÀÀatwÀa’wat 75?; [Ait Br Béarn); lui 705

ABT numérota , il" or Bain; nazi 73 AGF 7Pi-
7amw’ 7S; li TA peina); nui 70:7 M’A 7p17a’wou

12mn É. ÉTUxtv Frein; vroÀÀatwÀaÉwct, si" TA Bai-

mc nazi 78 AAr 7p17wov’ nul flûtasse: 6’71 si

ôrtpixu Il GF Bais-1; 707; TA flâneur, danpt’xu

nazi 75 AGI 7piyawov 705 AAT numérota. mû Il

E

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

duabus quidem basibus Br, FA , duobus vero
triangulis ABT , ArA , sumpta sunt æque mul-

tiplicia basis quidem Br et ABP triangnli ,
ipsa 6P basis et AGF triangulum 5 basis vero 13A

et trianguli APA alia utcunque æque multiplicia ,

ipsaque FA basis et AAP triangulum. Et osten-
sum est si superat GI’ basis ipsam FA basim, supea

rare et AGF triangulum ipsum AAP triangulum;

A Z

GHB-T
in, fur un) si :ÀÆTTNV, :Àawov3’ ia7w ripa:

à; a; Br flairs; 74:3; 7th TA Bais-w 037d); 75 ABr

I l l I79170901 790; 70 ATA 171176707.
Rai inti 705 [du ABr 7p17u’rou ÛwÀémo’v

in: 70 ET wapMÀnÀÉ’ypzppov, 705 a? ATA

7ptyév0u ætnàaiwôv in: 70 ZY vraPaÂÀnM’ypatp-

[L07 , 7è en pipa 707; ciné-m; vroÀÀatvrÀzn’ozç

A U l ’I789 :6709 0x2: A0701» W7" 491 à; 70 ABT

A K A
et si æqnalis , æquale; et si minor, minus;
est igitur ut Br basis ad rA basim ita ABT
triangulum ad APA triangulum.

Et quoniam trianguli A31” quidem duplam est

EP parallelogrammum, ipsius vero APA trianguli
duplum est ZI’ parallelogrammnm , partes autem

eamdcm liabent rationem quam earum æque
multiplices; est igitur ut ABI’ triangulum ad

grandeurs , les deux bases Br , ra; et les deux triangles ABr , ATA , ona pris
des équimultiples quelconques de la base Br, et du triangle ABr, savoir, la base et
et le triangle A61" ; on a pris aussi d’autres équimultiples quelconques de la base
ra et du triangle ATA, savoir, la base rA et le triangle AAr; et l’on a demontré
que si la base or surpasse la base rA , le triangle Aer surpasse le triangle AAr ;
que si la hase et est égale à la base rA, le triangle Aer est égal au triangle,
AAr, et que si la base er est plus petite que la base rA , le triangle Aer est
plus petit que le triangle AAr; donc la base Br est à la base TA comme le
triangle ABT est au triangle ATA (dei. 6. 5).

Puisque le parallélogramme ET est double du triangle’ABr , que le parallé-
logramme zr est double aussi du triangle Ara (prop. 4x. 1), et que les parties
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7pi’yawov 7’15; 73 AI’A 7piywv0v 057w; 7è ET m’ap-

aÀÀnÀâçpappoy "Pi; 75 21’ watPatÀÀnàclyfappov.

571i 03v iætixôn, ai; si [En]! BI’ Bain; 793; 7d?
I’A 057m 7è ABT 7p1’7awov wpà; 7è AI’A qu’y»-

vovs, (in; «Pi 73 ABT 7p17mov 711:8; 73 AI’A 7Pi-

7m’0v6 057M; 75 EI’ napaÀÀnÀéypatppov qui; 73

21’ wœpmnÀaypatppow nazi à; ripa: ri Br Bain;

717:3; 7tin’A Baie" 03700; 730 El’èratpatÀÀMÉypatp-

par "p8; 75’ Zl’ rapatÀÀnÀo’çfatppofl. Toi if:

Tpithd, mati 7è 355;.

nporAzIz 3’.

t I t I N Â N 9 onEn 7pryaw0u Taper [un 7M 7r topa)! a); p

a 9 i A.71; 2591101.], aubina! 7mm? 71; 70v nantira:

I A î l t N l N î IwÀtupatç’ xatt sur a: 700 TPlyawou 7:94qu atm-

h. I D u ! I 9 IÀ070l! aumône", u un 7a; 7051.1; traçants"!

, a» l i i J A. Imena flafla. 7m anv and: 70a 7917107010
IwÀeuPatv’.
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AI’A triangulum ila EF parallelogrammum ad

2P parallelogrammum. Quoniam igitur oslen-
sum est, ut basis quidem Bt’ ad FA basim ita
ABI’ triangulum ad AFA triangulum; ut autem

ABI’ triangulum ad AFA triangulum ita EI’ pa-

rallelogrammum ad Il” parallelogrammnm; et
ut igitur Br basis ad I’A basim ita ET paral-
lelogrammum ad ZI’ parallclognmmum. Ergo

triangula, etc.

PROPOSITIO Il.

Si trianguli juxta unum laterum ducatur quæ-
dam recta , illa proportionalitcr sccahit trianguli

latera; et si lirianguli lutera proportionaliter
secta fueriut, ipse sectiones conjungens recta
juxta reliqnum erit trianguli latus. t

ont entr’elles la même raison que leurs équimultiples (prop. 15 5). , le triangle
ABr est au triangle ATA comme le parallélogramme Er est au parallélogramme ,
zr. Puisqu’on a démontré que la base Br est à la base ra comme le triangle
ABr est au triangle ATA, et puisque le triangle ABI’ est au triangle AI’A
comme le parallélogramme Br est au parallélogramme zr, la base Br est à
la base ra comme le parallélogramme ET est au parallélogramme 21’ (I x. 5).

Donc , etc. . I
PROPOSITION Il.

Si l’on mène une droite parallèle à un des côtés d’un triangle, cette
droite coupera proportionnellement les côtés de ce triangle; et si les côtés
d’un triangle sont coupés proportionnellement, la droite qui joindra les sec-
tions sera parallèle au côté restant du triangle.
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Tpayaivou 7aip 703 ABT nupaiAAnAoç [sui 75v

wAwpàïv 737 Bl’ rixes» li AE’ ÂEI7àI 57: Émis ai; Si

BA 0795; 757 AA 05’700; ti l’E 711:5; 7ziv EA.

Ema’xGœa-atr 7&9 ati BE, I’A.

170v N3 in) 75 BAIE 7Pi7m0v 743 I’AE
unaire, t’a-ri 7:2!) 75; «.575; flânai; in: 75;

AE kari Ër 747; 15717; napatMtiAOI; 70:7; AE,
BI’. AAAa à, 7l 75 AAE 7piyœv07’ 7è à? fait

t y a x i a t .1 l r x .1ÜPOÇ To 1070 797 dUTOl’ EXU ÀOQ’GV’ l"!!! GFG

à; 75 BAIE 7p4’7aw0v 74:5; 75 AAE Tpiçauw’i 05-

7w; 75 l’AE 7pi7œy0v "p5; 75 AAE 7Piywv0y.

MA, ai; fait! 75 BAE wigwam 795; 75 AAE 05-
70; si BA 7rp5; mir AA’ 575 7è? 75 1575 Sala;

5571, 7th ai7r5 70:7 E i7ri qui? AB naiônoy dya-
ps’nw, «p5; a’iÀÀuÀai tic-n (5; ai fiais-tir. Ami 7ai

cri-ni M5 si); 75 l’AE 7p1’7aw01 7,5; 75 AAE

05,71»; si I’E 717:5; 75v 15A. nazi à; aipat si BA «P5;

7M AA 057w; a? r5 79è; ’an EA.

Trianguli enim ABI’ parallcla uni latcmm

Br ducalur A15; dico esse ut BA ad A4 ita
I’E ad EA.

Jungantur enim RE, FA.
J’Equale utiqnc est BAE triangulum ipsi FA!

triangulo, in câdem enim basi sunt A8 et
intra easdcm parallclas Ail, BI’. Aliud autem

qttoddam AAE triangulum; æqualia vcro ad
idem cantdcm habcnt rationem ; est igitur ut

BAIE triangulum ad AAE triangulum, ita TA!

triangulum ad AAE triangulum. Sed ut au
quidem triangulum ad AAE ita 8A ad AA;
nant cum sui) eâdcm altitudine sint, sub ipsâ

ah E ad A8 perpendiculari duclâ, inter se
suut ut bases. Proptcr eadcm nlique ut PAS
triangulum ad AAE ita ra ad 5A; et ut igitur
sa ad AA ita r15 ad EA.

Menons ne parallèle à un des côtés Br du triangle Asr; je dis que sa
est à AA comme r15 est à EA.

Joignons BE , ra.
Le triangle BAIS sera égal au triangle rAE (57. r) , parce qu’ils ont la même base

AE, et qu’ils sont compris entre les mêmes parallèles AE , Br. Mais AAE est un autre

triangle; et des grandeurs égales ont la même raison avec une même grandeur
(7. 5); donc le triangle BAI-1 est au triangle AAE comme le triangle me est
au triangle AAE. Mais le triangle BAIE est au triangle AAE comme sa est à AA;
car ces deux triangles , qui ont la même hauteur , savoir, la perpendiculaire
n. Iée du pointE sur la droite AB , sont entr’eux comme leurs bases (t. 6).
Pa a même raison le triangle me est au triangle AAE comme r15 est à rA;
donc sa est à AA comme r15 est à EA (u. 5).

.-.
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And «N ai 703 ABT 791705900 77Mo9ati ati
AB, AI ai9aiA0709 7t7psi0-9av0’at9 zonai 705 A, E

01194974, ai; si BA 7:95; 759 AA 05’751; si TE 0:95;

757 EA, sati ivreËstixûu si A]? Aime 571 7m9-
aÉAAnAa’; 50719 si AE 7g? Br.

Tâ’9 9459 :5759 xat7at0’stwata’90’r7aw , inti in"

ai; si 8A r95; 7sir AA 037w; si I’E 795; 759 EA,

aiM’ à; 91.59 si BA 795; 7si9 AA 057m 75 BAIE

791’7œ90y 7:95; 75 AAE 79159019096, ai; (li TE 795;

7siy EA 03751; 75 rAE 791’7a190r 790; 75 AAE 79i-

QNVOV7’ nazi ai; a’t’9at 75 BAIE 791’7as909 795; 75

AAE 791’7as9098 037w; 75 I’AE 7915900909 TF5; 75

AAE 79iyœ9099. Enz7i909 :191 759 BAIE, I’AE

79170590119 7795; 75 AAE 791’7u909’° 759 15751

’0’st A5709. 10-09 59a ini 75 BAIE 791’715909 7:;

rAE 79176991’ rai Je" i7ri 73; aÔ7î; Bains»;
73; AE. Tai J5 5’71 791701194. min i7ri 75; 01.5-

75; Baffle»; 597d, nazi i9 71:7; 157:7; 7m9atÀÀsi-

A01; i071. rIat9aiAAs1A0; 59a irriv si AE 7? Br.
Eair 5594 7917a’wou, nazi 755 ËËÈÇ.
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Sed et ABT. trianguli latera A3, Ar propor-

tionaliter secta sint in A , E punctis , ut BA ad
AA ita I’E ad EA , et jungatur A15; dico paral-

lelam esse A3 ipsi Br.

iisdem enim constructis , quoniam est ut RA

ad AA ita ra ad 1M , sed ut BA quidem ad A4
ita BAE triangulum ad AAE triangulum , ut r2
veto ad 12A ita I’AB triangulum ad AAE triangu-

lum; et ut igitur BAE triangulum ad AAB trian-
gulum ita FAE triangulum ad AAE triangulum.
Utrumque igiturÀBAE, rAE triangulorum ad
AAE triangulum eamdcm habet rationem. Æ-

qnale igitur est BAR triangulum ipsi rAE trian-
gulo; et sunt super eâdem basi A2. Æqualia au-

tem triangula et super eâdem basi constituta
et intra casdem parallclas sunt. Parallela igitur
est AE ipsi Br. Si igitur trianguli , etc.

Mais que les côtés AB , Ar du triangle ABT soient coupés proportionnelle-
ment aux points A, E, c’est-à-dire que BA soit à 4A comme "a est à 15A, et

joignons A15; je dis que AE est parallèle à Br. l
Faisons la même construction. Puisque BA est à AA comme r15 est à EA,

que BA est à AA comme le triangle BAIE est au triangle AAE (l. 6), et que r5
est a EA comme le triangle me est au triangle AAE, le triangle BAR est au
triangle AAEIcomme le triangle I’AE est au triangle AAE (1 I. 5). Donc chacun
des triangles BAIE , l’AE a la même raison avec le triangle AAE. Donc le triangle
BAIE est égal au triangle I’AE (9. 5); et ils sont sur la même base A5. Mais les
triangles égaux et construits sur la même base sont entre les mêmes parallèles
(39. x). Donc AE est parallèle à Br. Donc, etc.
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a

IIPOTA212 7’. PROPOSITIO 111.
5&9 7917051100 7min dixit 7,14565 , sidi 769190074 Si trianguli angulus bifariam secetur , sceau:

759 7059km «39271 7t’,u99 100:5 759 [305019, 705 75;

gainas; 794591471 75v 45759 5&1 A5709 717;
25017117; 705 791703900 7Aw9aîç’ 100:5 5057 705 751:l

peinas; 794.591.471 759 115759 bas A5709 71:7; A01-

7atT; 705 791705900 7Asu9atîç, sil 0575 75; 1509095;

575 759 709159 i71Çwyw9aê9n :5917; fixa 79’909"

759 7017 7917059011 715910".

E7701 791701909 75 ABI’ , sui 7179150000 si 575

BAT 7019i; fixa: 575 75; AA sôûsiatçt Aigu O
571 i07Ï9 (si; si BA 795; 759 Ar 0570.1;siBA 795; A? lta 3A ad Aï.

autem angulum recta secct et basim 5 basis seg-

menta eamdcm habcbunt rationem quam reli-
qua trianguli latera ; et si basis segmenta cam-
dem habcant rationem quam reliqua trianguli
latera , ipsa a vertice ad sectiônem dueta recta
bifariam secat triangnli angulum.

Sit triangulnm ABr , et secetur sur angulus
bifariam ab ipsâ AA recta; dico esse ut BA ad

759 AI.

E

si
A l

t

. A
rufian 7&9 chai. 705 r 75 AA 719aAAsiA0ç si Ducatur enim pcr r ipsi AA perallela r2,

l’E , secti 514x650": si BA wp7177i7ap :575 navrai ct produeta 8A convcnIat cum Ipsâ tu E.
A

70 E. .PROPOSITION III.

.Si un angle d’un triangle est partagé en deux parties égales , et si la droite

qui partage cet angle coupe la base, les segments de la base auront la même
raison que les côtés restants de ce triangle; et si les segments de la base ont
la même raison que les autres côtés du triangle , la droite menée du sommet
à la sectiOn , partagera l’angle de ce triangle en deux parties égales.

Soit le triangle ABr, que l’angle BAr soit partagé en deux parties égales
parla droite AA; je dis que BA est à Ar comme BA est à Al’. ’

Par le point r menons r15 parallèle à AA (51. I), et que BA prolonge ren-
contre TE au pomt E.
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Kg) am) si; wapœmflou; çà; AA, Et a)- Et quoniam in parallclas AA, Et recta incidit

et)"; tygmm3 4 Ar, à cipal à"; sin-E flua, AP; ergo APR angulus æqualis est ipsi PAAt
70’" and 1’37 15ml l’AA. AM’ si V373 TAA un)” 57:3 Sed l’AA ipsi BAA ponitur æqualis; et BAA

3M aman", 7,". un) a a"; 3M 5’94 igitur ipsi A?! est æqualis. Remus quoniam in A
67:3 An; a"), in, tu)", 5g.) .1; "gang- parallelas AA, nr recta incidit BAIL, exterior
Mu; 7,3; AA, EI- "3.713479," fi 3A5, fi angulus BAA æqualis est interiori API. Ostcnsus
:173; 7mm à (ma BAA ï", 3") 7,7 bug-à; 1-1,; autem est et API. ipsi IAA æqualis; et au
Cm3 AEr. EJÏI’xÔn æ un) si 673 AIE 7? Viré BAA igitur "Plus iPSi AEP liât aluns; quam et

lattis A! lateri AI’ est æqualc. Et quoniamÏn, un) si 6973 AIE Épa. yavia’l 1-5 livré ABT

trianguli BYE juta nnum laterum ET ductain)! in. 50-7; mi vrAwpai ai AIE vrAeupç’E 7g? A?

[est ipsa AA; proportionalitcr igitur est ut BA
ad M ita 3A ad au. Æqualis autem est A!
ipsi AP; ut igitur 3A ad AP in 3A ad AP.

irrir in. Kai ivre) 19476909 705 BITE «qui [du
16! wÀeupô’v "in! ET lient si AA’ nivéAo’yoy sipo:

iniv à; si BA mais Tri? AI’ 0510; î BA 793;

suiv AE. In «Fi si A15 7g? A!" à; 4915 si 3A qui;

flint At ail-ra); si BA 793: ni? Ar.
AAAai N in!» alçô si 8A "Pa; "il! AI 05116;

si RA 7173; suiv Ar, un) s’mCstÛœ si AN N’y»

du (N951 11,171,171! si 673 BAT 7min. tiré 75:
AA ttlôu’atç.

Sed et ait ut 3A ad. Ar in; sa ad ar ; et
jungatur A4; dico bifariam sectum esse BAP
angulum ab AA reclâ.

lisdem enim constructis , quoniam est ut BA
ad Ar ila 3A ad 41’, sed et ut 3A ad Al" ita
est 1M ad LE; trianguli enim BPE juxta unum

T51 7&9 1615? newatnsuacflz’wov , imi in)!

du; Il 8A qui; ’niv AI cil-ru; si BA mai; vair At,
JAN: mi à; il 8A mais Tri! AI oïl-m; irrifl a

Puisque la droite Al" tombe sur les parallèles AA, H, l’angle AIE est égal à
l’angle rAA (29. 1). Mais l’angle rAA est supposé égal à l’angle BAA; doncl’angle

en estégal à l’angle Ars. De plus , puisque la droite BAH tombe sur les parallèles
AA , Br , l’angle extérieur BAA est égal à l’angle intérieur AEF (29. 1). Mais on

a démontré que l’angle AIE est égal à l’angle BAA; donc l’angle AI’E est égal

à l’angle AEr ; donc le côté A5 sera égal au côté AI (6. 1). Etpuisqu’ou a mémé

la droite AA, parallèle à un des côtés ET du triangle BrE, la droite BA est à At
comme BA est à AE (a. 6). Mais AE est égal à At; donc BA est à AI’ comme BA

est à Ar (7. 5).

Mais que BA soit à At comme BA est à Ar; joignons AA ; je dis que l’angle
BAr est partagé en deux parties égales par la droite AA.

Faisons la même construction. Puisque BA est à ar comme BA est à Ar , et
que sa est à A]? comme sa est à me (2. 6), car la droite AA est parallèle à un

38



                                                                     

298
BA vrp’oç Tir A]? Tptyolvou 7&9 705 BYE 77::ch

[du 7:39 wÀeupëv Tint ET 327118 il AA’ nazi

si; Jim il BA vrpà; suiv Aï 057w; si BA 711:3;

mir A]? in allant si AI 1:5 AIE, d’une tuai 7m-

C l a Ilvidai 57:3 AEF yawl; 737 07m AIE in» un.

B A
A»: Il ,u’ev 67:3 ABT 737 i213; ri 6:75 BAA in,

si fi Mal si vivré AIE 75 iraÀÀaif 737 6:75 l’AA

t’a-vip l’anÛ’ nazi si 67:5 BAA il): 7g? 573 TAA

émir in. H ripa. 67:3 BAr 7min «rhum 747,14"-

. l à. 3 I l Ü I anu wro 7m; AA menu. En alfa Tplywvouv, un
vrai i559

npoirazxz a.

a. a l I 9 I I ç aTo7 [FOWŒI’HIÙV TPIQMIIVŒV ŒJ’ŒÂG’ÏGV N°77 dl

x a a x a! 1 t ’ IWÂÆUPQJ dl TCP! Tl; [74; yüi’ldç, un 0H0À070l

n e x t v I 0 I qdl UTÎO 71; tout; gamma; 07072190003! WÂEUFGI a

LE SIXIEME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
lalerum EF ducta est ipse AAget ut igitur BA
ad A? ita 3A ad A33. æqualis igitur ar ipsi
A8 5 quare et angulus AEP angulo AFE est
æqualis. Sed AEI’ quidem exteriori BAA arqua-

lis, ipse vert) et ArE alterne PAA est æqualis 5

et BAA igitur ipsi PAA est æqualis. Ipse BAP
igitur angulus bifariam sectus est ab A4 recta.
Si igitur lrianguli , etc.

PR OPOSITIO 1V.

Æquiangulomm triangulorum proportioualia

suut latcra circa æquales angulos; et homo-
loga æqualcs angulos subteudunt latera.

des Côtés ET du triangle me , la droite 8A est à Ar comme sa est à AIE; donc
At est égal a A5 (g. 5); donc l’angle AEF est égal à l’angle Arts (5. l). Blais
l’angle AET est égal à l’angle extérieur BAA (29. i) , et l’angle ne égal à l’angle

alterne ma ; donc l’angle BAA est égal àl’anglc rAA ; donc l’angle BAI est partagé

en deux parties égales par la droite AA. Donc , etc.

PROPOSITION 1V.

Dans les triangles équiangles, les côtés autour des angles égaux sont
proportionnels;’ et les côtés qui souteudent les angleszégaux, sont homo-
logues.
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Etna” 1,60703th Tpiyœvat irai ABI, AIE,

y .1 l x c t I a I ttu? axons: 7m psy u7ro BAI yawl" 7p u7ro
IAE, mir fi tiré AIB 7:5 (mi AEI, tu) in "il!
67:6 sur n? 6m) ars3- A670 31’: «a. ABI, are

399
Sint œquiangula triangula ABI , AIE, æqua-

lem habeutia BAI quidem angulum ipsi IAE,
ipsum vero AIB.ipsi AEI , et præterea ipsum
ABI ipsi AIE; dico ABI, AIE triangulorum
proportionalia esse latera circa æquales angu-I a I r a - c a e a tTPIWVDV athanor un? a: «hyper a: rift Tac
les; et homologa æquales angulos subtcndcrein; wyiaç, mai Spéàoyot ai du?) fait 7ms 7a-

n’a; timniyourm nÂme’l. latera.

B l" Emiment 762p in". "ioula; il BI et? IE. Kg) Ponatur enim in directum ipsa BI ipsi I2.
in) ni tiaré ABI, AIR gavial No 59657 huitr- , Et quoniam ABI , AIR anguli duobus rectis
and; n’a-w, lendit; 67:3 AIB 117673 AEI, a; minores sunt, æqualis autem AIB ipsi AEI ,
il): 67:55 ABI, AEI No allah iniquité; de". ipsi igitur ABI, AEI duobus reclis minores
ai BA, EA alfa inCæAM’ptyat mpmroûy-ntl. saut; ipsæ 3A, 15A igitur prodnclæ conve-
EKCICNid’ewrav, nazi rap-irm-ré-ma-ny xa’ra’ 79’ z, nient. Producanlur, et couveuiant in Z.

Kali imi in: iniv si 57:3 AIE 7min 15 Livrés Et quoniam æqualis est AIE angulus ipsi
ABI, wapgAM’Ao; Jpaî &le fi Bz 7371]. né. ABI, parallcla igitur est BZ ipsi IA. Rursus, ’

A", ire) in; :9"er à 577.3, Aria 7g 576 AEr, quoniam æqualis est AIE ipsi AEI, parallcla
oratPaÏAAnÀôç irrw si AI 7:5 ZEr WapaÀÀnAÉ- est AI ipsi 2E; parallclogrammum igitur est

7941on sipo: ira-l 73 ZAIA’ in cipal. si fuir 1A MIA; æqualis igitur ZA quidem ipsi AI, ipsa

Soient les triangles équiangles A31", AIE , ayant l’angle BAI égal à l’angle
IAE , l’angle AIB égal à l’angle AEI , et l’angle ABT égal à l’angle AIE ; je dis

que dans les triangles ABI, are, les côtés autour des angles égaux sont pro-
portionnels , et que les côtés qui soutendeut les angles égaux sont homologues.

Plaçous la droite Br dans la direction de rE. Et puisque les angles ABI, AIB
sont plus petits que deux droits (l7. I), et que l’angle AIB est égal à l’angle
AEI , les angles ABI, AEI sont plus petits que deux droits; donc les droites BA,
EA, étantprolongées, se rencontreront (riot; com. 1 r); qu’elles soient prolongées ,
et qu’elles se rencontrent en Z.

Et puisque l’angle ars est égal à l’angle ABT, la droite BZ est parallèle a
la droite ra (28. 1). De plus, puisque l’angle AIR est égal à l’angle au,
la droite AI est parallèle à ZE ; donc la figure ZAIA est un parallélo-
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737 AI, si J’i AI 737 ZA. Kati inti 7psyaivou "il

ZBE flapi plus 75v wÀeup6v9 Tir ZE hua si
AI, in" ai’pat à; si ’BA "par mir AZ cirre; d

Br wptiç «il, r12. un «il l; AZ 737 IA° à; cipal.

si BAI 7rp5ç Ttll’ IA cils-as; si BI 7rpo’ç Tsiv IE , and

t’yaÂÂsÊE si; si AB vrpôç suiv BI 051w; si AI arpég-

wiy IE. raisin, i711) rapaiMssM’ç inw si IA Tif

BZ, in" alpe: si; si Br «p5; si! IE cil-m; si 2A

Z

A

. B( l7rpa’ç suiv AE. In d’i si 2A si? Art si; sipo: si El”

npèç suiv IE cils-w; si AI mais Ts’w EA, iratÀMiE

ripai!) (Il; si BI api; Tsiy IA 057w; si IE wpè; Isis
EA. Katl imim infligée» (si; pair I’ AB wpàç Ts’w Br

ail-ruts; AI 7rp3ç sur IE, si; N si BI api; Lmir
IA 057w; si IE 7,53; Tsir EA’ suai" chia-ou ripa (5;!

BA 7rpoç suiv AI 057w; si IA «pas Isis AE. T57

Il a I a x I Napr: N’OQÆWIŒV, il! Ta IEIIÇQ

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

vero AI ipsi ZA. Et quoniam trianguli Z)!
juxta unum laterum 2E ducta est AI, est
igitur ut BA ad Al ita RI ad Il. Æqualis autem

,Az ipsi FA; ut igitur 3A ad IA ita BI ad
Il, et alterne ut AB ad BI in AI ad I3.
Rursus , quoniam parallela est IA ipsi DZ, est
igitur ut BI ad Il ils. ZA ad An. Æqualis au-
tem u ipsi AI; ut igitur Br ad ra in A? ad

r a *sa , alterne igitur ut nr ad IA in r! sa EA.
Et quoniam ostensum est, ut A3 quidem ad
BI ita AI ad Il; ut vero BI ad IA ita Il! ad
EA; et ex æquo igitur ut 3A ad AI in IA ad
A3. Æquiangulorum igitur, etc.

gramme; donc 2A est égal à AI , et AI égal à 1A (54. I). Et puis-
qu’un des côtés AI du triangle 28E, est parallèle au côté la, 8A est
à AZ comme Br est à IB (2. 6). Mais Al est égal a IA; donc BA est à
IA comme BI està IB (7. 5), et, par permutation ( I6. 5), A8 est à Br commeAI
est à r5 (:6. 5). De plus, puisque m est parallèle à BZ, Br est à ra comme
z; est à AH. Mais 2A est égal à AI; donc Br est à ne comme AI est à sa , et,

par permutation, Br est à IA comme IE est à EA. Et puisqu’on a démontré
que AB est à Br comme AI est à r5, et que Br est à IA comme IE est à sa,
BA sera à AI comme IA est à AB (22. 5). Donc, etc.
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IHPOTAîII a.

Eàv No «phono: 7è; wAwPàç banner 1x9,

ingénu. insu rai sz’yurw ne) l’au; :st ni;

7min, 6;” si; ai 5,44910on rampai tironi-
voua-n.

Env No Tpa’ysmz 7è ABT, AEZ 7è; "hyper;

oiyaÉÀoyov barra, à; [Ah 7th AB r93; du Br
037w; mir AH 795; Tzir El , (il; «N mir Br vrpàç

791v TA 0310; Tir El nô; Tlll ZA., au? in à; Il

13A 7:95; vin Ar d’un Tir EA vrpà; mir Az’ A679

37: icnéwôy in: 73 ABT rps’yunv 15 AEZ 191’-

yaîxrqo, ml la; 35mm "rai; 7min, 65 si; 5,146.-

îwyot wAeupazl 67011179th, 751 Mir (nul ABI’ si

67:3 AEZ, ni! Il 67:81:11 75 ôwà EZA, a) in

73v 67:3 BAT fi 67:3 BAI.

PROPOSITIO V.. t ...Si duo triangula laiera proportionalia habeant ,

æquiangula cran: lriangula; et æquales ha-
bebunt angulos, quo: homologa latera subtenv
dunt.

Sint duo triangula un, AEZ laiera pro-
portionalia llabentia, ut A3 quidem ad Br
ile «A! ad El, ut Br vcro ad FA ita Il ad
2A; et adhuc ut 3A ad A]? ita RA ad A2;

A

H

dico æquiangulum esse au triaugnlum ipsi A!!!
triangulo , et æquales illa habitua esse angulos ,

quos homologa latera subtendunt, ipsum qui-
dem An? ipsi A32, ipsum vero M’A ipsi 22A;

et insuper ipsum BAI ipsi 1A2.

PROPOSITION V.

Si deux triangles ont leurs côtés proportionnels, ils seront équiangles, et
ils auront les angles soutendus par les côtés homologues égaux entr’eux. w

x

Soient deux triangles ABT, au, ayant les côtés proportionnels, que An soit
à Br comme ne est à 152, que Br soit à ra comme El est à 2A, et que BA soit
à ar comme 15A est à Al; je dis que les triangles ABr, AEZ sont équiangles,
et que les angles soutendus par les côtés homologues seront égaux, l’angle
ABT égal à l’angle Au, l’angle BrA-égal à l’angle 52A, et enfin l’angle BAI égal

à l’angle EAZ.
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Sana-71’?!» 752p 717:3; 737 El 959214, Mal 707;

vrpéç 416737 amulett- "le E, Z, a"? lulu 67:0. ABT

7m19; in si dm; ZEH, tr? dl Livré BFA in si
15ml 13th Acnrâuà’pa si and; ra? A Mm? vrpâ; 76

H inlv in. .[70705on ipsi 507i 1-3 ABT rpt’yuvov ’rqî EHZ”

Tôy alpe ABT, EHZ 7,1176va dyaÉÀoyév «in? aul

a Q t l Il I a C I CWÀiufM, a; mp4 en; mon; 70mn, un; 0’4vo79: au

67:3 règlent; 7min; "Nopal Jan-reboutait leur
ripa si»; si AB "p5; ni»! Br oÜrwç3 il HE wpàç fil?

El. A»: à; t; A8 vrpeiç suiv Br sans; tirâm-

nu É A15 74:5: ’nlv EZt sali à; d’un si A! rpàç

wir EZ 0570; il HE wpàç cuir EZ’ izércpœ il):

757 AE, RE "p23; suiv El ’ràv ami-1’57 3’st Aéyor

in si". inlv si Ali qui HIE. Anal 7è oui-rai N
ml si AZ 797 HZ 50’er in. 15ml 03v l’en inlv

in 737 EH, kami «Il i Ez, «No a). a; se,

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Constituatur enim ad HZ rectam, et ad
puncta in eâ E. z, ipsi quidem ABT angulo
æqualis 217J! , ipsi vero æqualis BPA ipse 1228;

reliquus igitur ad A relique ad H est æ-
qualis.

Æquiangulum igitur est ARE triangulum ipsi

2H2; ipsarum igitur AH, EHZ triangulonmx
proportionalia sunt laiera, circum æqualcs au.

H

gulos , et homologa æqualcs angulos latere sub-

tendunt; est igitur ut A8 ad Br ita ne ad El.
Sed ut An ad 8P ita ponitur A! ad 32; et ut
igitur AE ad nz ita un ad El; utraque igitur
ipsarum A! , RE ad El eamdcm babel rationem;

æqualis igitur est A5 ipsi HE. Propter eadcm
inique et A2 ipsi Hz æqualis est. Et quoniam

æqualis est A8 ipsi au , communis autem
El; duæ utique A8, H duabus ne, u

. r yConstruisons sur E2 et aux pomts E, 2 l’angle ZEH 3831 à 133313 A" et
l’angle 1:er égal à l’angle nm (25. r); l’angle restant A sera égal à l’angle

restant H (52. 1).
Les triangles ABr , EHZ seront équiangles ; donc dans les triangles ABT, 121-12, les

côtés autourdes angles égaux sont proportionnels, et les côtés qui soutendent
les angles égaux sont homologues (4. 6); donc AB est à Br comme HIE est à
EZ. Mais An est supposé être à Br comme se est à raz; donc AE est a El
comme ms est à El (Il. 5),- donc chacune des droites AE, ne a la même
raison avec E1; donc AE est égal à ne (9. 5). La droite A2. est égale à HZ ,
par la même raison. Donc, puisque AIE est égal à EH, et que la drorte raz est
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HZ élue) 747; HIE, El l’a-au tic-l, un) Béa-i; ËZA

Bais-u a"? 1H ir’rlv i’an5’ 7min :ch si tin-b AEZ

9min. 13? 67:3 HHZ ia-riv in. Kai 75 AEZ api-

7avov 7:; HEZ nantira» l’en, au) ai Mural
7min: 717; Astral; fluvial; 70m, tiç’ si; si
l’eau nitrurai tiares-chauvir in Ëpat in) mal si

[du titré AZE 7min 7:5 57:3 HZE, d Ê; tiré

BAI si 67:3 HHZ. Rai iwei à par 67:8 ZEA
7,5 67:8 ZEH irriy in, du: si tiré HEZ 1,7
67:8 ABT émir l’a-n6- ual si mimi ABT zips: yawls:

tri 67:3 AEZ ion-h in. Ami n’ai aérai N nul si

pif; 67:3 ABT a? tirai AZE inlv in , au) in
si 71”25; 71:5 A wpôç 743 AS’ s’analyser il»: irrl

vé ABr ’rpi’ymov 7g; AEZ natives. Ed! sipo:

J’u’o, ml 7è i512.

nporazn: ç’.

t ’ I Ï I N Ï VEnv Jus myome [un Murray tu; 75mm; in"

N a K t Il I d Î I lspa), «cpt «la ne un; 7mm; au; «Mafia; avat-

t a uanar leayaiwd. (ont: ’rat 1717m: , un: in:

. I g y * I I aéfez Taie 7-wt’atç, up a; a; ennoya: wÀtupau
JWGTNIVOUFIV.
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æquales sunt, et basîs 2A basi ZH est æqualis;

angulus igitur AEZ angulo HEZ est æqualis. Et
AEZ triangulum ipsi HEZ triangulo æquale , et

reliqui auguli reliquis angulis æquales, quos
æqualia latera sublcndunt 3 æqualis igitur est et

A21! quidem laugulus ipsi HIE, ipse vero HAZ
ipsi 5H2. Et quoniam ipse quidem ZHA ipsi
ZHH est æqualis , sed HHZ ipsi ABP est æqua-
lis , et ABF igitur angulus ipsi AEZ est æqualis.

Propter eadcm ulique ipse quidem ABF ipsi
AIE est æqualis , et insupcr ipse ad A ipsi ad A;

æquiaugulum igitur est ABF triangulum ipsi
au triangulo. Si igitur duo, etc.

P 11.0 POSITIO V1.

Si duo lriangula unum angulum uni angulo
æqualcm llabeant, circa æqualcs autem augu-
los latera, proportionalia; æquiaugula erunt
triangula, et æquales ltabebunt angulos, quos
homologa latere subteuduut.

commune , les deux droites AH , Hz sont égales aux deux droites HH, Hz,- mais
la base la est égale à la base 2H; donc l’angle AEZ est égal à l’angle au
(8. 1); donc le triangle AHZ est égal au triangle HHz, et les autres angles que
soutendent des côtés égaux som égaux; donc l’angle AZH est égal à l’angle

une, et l’angle EAZ égal à l’angle EHZ. Et puisque 2m est égal à l’angle ZEH,
et que l’angle nez est égal à l’angle ABT, l’angle ABT est égal à l’angle A52.

Par la même raison, l’angle Ars est égal à l’angle AZE, et l’angle en A égal

à l’angle en A; donc les triangles ABF, AHZ sont équiangles. Donc, etc.

PROPOSITION V1.

Si deux triangles ont un angle égal à un angle, et si les côtés autour des

I ’ uangles égaux sont proportionnels , ces deux triangles seront équiangles, et les
angles soutendus par des côtés homologues seront égaux.

ç
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Horn» No asphalta 7è ABT, AHZ, [du gavial!

A l N I A: ’ A Il x]1’," une BAT pas: 7437:th!) info HAZ W)" axer-rat,
mpl N rai in; gaviez; 7è; wÀtupèç airaiAo’yov,

si; ’rtiV RA «p5; ni! AI 037:»; ’fliv HA wpéç

ni! AZt Ai)» in iroyh’wm’y in: 73 ABT Tpi-

7awoy Té; AHZ Tptyaivqo, nui 7017.6561 suiv [zist

Livré ABT 7min au? 67:5 AHZ, Tir J’i Livré ars

N Û A7p une AZH.

A A

X i Hrxr 2.51
tuner-cira wifi wpéç psis tu? A2 téôu’çt, mi

707; wpàç décri thl’Olç Toi; A, Z, isra’ro’pqt

fait! Tôy 67:8 BAT, HAZ icn’ si livré ZAH, et?

in 67:8 ara in a; 67:3 AZH.
Aolmi ripa. si "p6; et?” B 70974,12 A0173? en;

"par 7,5 H in irrir lancinai! ëpa Ërri 78 ABr
fpi’ymov tu; AHZ unaire). airaiàayoy niptz irrir
si; li BA wpôç Tilt! AI’ cil-m; ai HA api; TilV A2.

TWO’KQITGI Ü zani à; ai HA 711:3; Tilt At «in;

si HA wpà; fin! AZ’ uni si; pipa si HA api; vair

Sint duo triangula ABP, AHZ, unum angu-
lum BAT uni angulo HAZ æqualem ltabentia ,

circa æquales autem angulos latera propor-
tionalia, ut HA ad A? ita HA ad 12; dico
æquiangulum esse ABF triangulum ipsi au
triangulo, cl æqualem ltabiturum esse ABPquidem
angulurn ipsi AHZ, ipsum vero AI’B ipsi AZH.

Constituatur enim ad Az quidemrectam, et
ad puncta in ipsâ A, z, alterutri ipsorum
quidem BAI” , HAz æqualis angulus ZAH , ipsi

vero API! æqualis ipse AZH.
Reliquus igitur ad B angulus reliquo ad H

æqualxs est; æqutangulum igitur est ABF (han;

gulum ipsi AHz triangulo; proportionaliter
igitur est ut 3A ad AP ita HA ad Az.
Pouitur autem et ut BA ad AF ita HA ad
A2; et ut igitur HA ad Az ita HA ad oz;

Soient les deux triangles au, AHZ, ayant l’angle BAT. égal a l’angle HAz, et
les côtés autour des angles égaux proportionnels, de manière que BA soit à
in comme HA est a Az; je dis que les triangles ABT, AHZ sont équiangles, et
que l’angle ABT est égal a l’angle AHZ, et l’angle ATB égal a l’angle AZH.

Sur la droite Az, et aux points A. z de cette droite, construisons l’angle
ZAH égal à l’un ou à l’autre des angles BAT, HAZ, et l’angle AZH égal à l’angle

AIE (25. 1).
L’angle restant en B sera égal à l’angle restant en H (52. r ); donc les triangles

ABr, AHZ sont équiangles; donc sa est à At comme HA est à A2 (A 6). Mais
on suppose que BA est à M comme HA est à Al; donc HA est à AZ comme HA

ne
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Al 0570; a; HA wpèç 7th AZ’ l’en in; 13A

737 AH, nul un»; Il AZ’ No N «î 15A, AZ

«hm-l 7:7; HA, AZ l’a-eu de), nul 7min t; 673
EAZ 7min; 7;? 67:3 HAZ î’n3’ Bain; d”un û El

Bain: 737 2H Ënlr l’a, tu) en" AEZ gabant

7g; AHZ Tyran: leur à"), un) a; Muret) 7a-
n’au 747; ÂOITIŒÎÇ gavial; l’au: 33.071414, 69’ Ê;

ai 7m: wÀtuPatl ânoveivouwv’ la.» in t’a-th ne

[Av 67:3 AZH 75 67:3 A25, à «Il 6m; AH2 7,?
6m) A525. AÀÀ’ à a"; AZH 75 67:5 ars ànîv

Yen, au) il 13ml un ëfd. a»; Jvrrl AZE inlv
70’». Tro’utrrau Il tu) Il 6m; BAT Té; 57:3 EAZ

l’au, un) Mural il): à 7:93; 74;; B Mm? 7:5 71-95;

793 E la?! Ënîr’ t’a-oyalvm alpe: la?) 73 ABr qu’-

’ywov au; AEZ wplyérqt. Edr il): No flûtant,

la) qui E5575

æqualis igitur SA ipsi AH, et communia Al;
duæigitnr RA, AZ duabus HA , 42 æquales
sunt, et angulus BAI angulo HAZ æqualis;
basis igitur El basi 2H est æqualis , et A52
triangulum ipsi AHZ triangulo æquale est, et
reliqui anguli reliquis angulis æquales erunt ,
quos æquolia latera subtendunt; æqualis igitur
est AZH quidem ipsi A25, ipse vero AHZ ipsi
AEZ. Sed ipse AZH ipsi API est æqualis, et
APR igitur ipsi A2! est æqualis. Ponîtur autem

et BAI’ ipsi .EAZ æqualis; et reliquus igitur
ad ln relique ad l! æqualis- est; æquiangulum
igitur est ABF triangulum ipsi AEz triangule.
Si igitur duo triangule, etc.

est à A2 (n. 5); donc.5A est égal a AH (g. 5); mais A2 est commun; donc
les deux droites 5A, A2 sont égales aux deux droites HA, A2; mais l’angle
EAZ est égal à l’angle HAZ; donc la base 52 est égale à la hase 2H (4. 1); donc

le triangle A52 est égal au triangle AHZ, et les autres angles seront égaux aux
autres angles, savoir, ceux qui sont soutendus par des côtés égaux; donc
l’angle AZH est égal à l’angle A25, et l’angle AHZ égal à l’angle A52. Mais
l’angle AZH est égal à l’angle un; donc l’angle Ars est égal à A25. Mais l’angle I

BAT est supposé égal à l’angle 5A2 ; donc l’angle restant en B est égal à l’angle

restant en 1-: (52. 1) ; donc les triangles ABr, A52 sont équiangles. Donc, etc.
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UPOTAEIE 2:

! l I I Î I I vEn duo 1957m4 putt: 7mn!!! tu; 7m14. un"
3m, step) (Il niçl ÆAÀaç 7min; Ta; WÀtupàÇ

a W Üêta’Myor, 75v Il hmm item-69a! and un:

N d
héro-ora, il pal haie-cor: épenç’ t’a-0745m: tout:

l I A Il ’I l I A Üau nanan, un un; ifs: en; yang, mpt a;
IdraiÀoyo’y tin-w aï WÂWPÆI.

l I
Enta No 791’707: au ABT, AEZ, plus 701

l il l Ï . Nîlet? plat finie. leur 040770., un (me BAT 1p
Ï

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO VII.

Si duo triangula unum angulum uni angulo
æqualem habeant, circa alias autem angulos
latera proportionalia, reliquorum vero utrum-
que simul vel minorem, vel non minorem
recto ; æquiangula erunt triangula , et æquales
habebunt angulos , circa quos proportionalia
Iunt lutera.

Sint duo triangula ABP, AEZ, unum angu-
lum uni langulo æqualem habentia, ipsum BAr

4A
573-3 EAZ , mpl et ains; yttria; qui; (mi: ABT ,
AEZ , 7è; "Nopal; airant)!” , à; 751A]! 793c
75v Br 037»; 7th Ali qui; vair E2, 1’57 dl Ac:-

wûv 767 qui; 707; r, 2 712611901 51414919 d’un

illa-cm 5995? A670 37: finaud! in: 75 A3?

ipsi 2A1 , circa alios autem angulos ABI’,

M2, latera proportionalia, ut 48 ad nr in
A! ad Il , reliquomm vero ad P, z pri-
mam utrumque simul minorem recto 3 dico
æquiangulum esse ABI’ triangulum ipsi A121

PROPOSITION VII.

Si deux triangles ont un angle égal à un angle, si les Ëôtés autour des
autres angles sont prOportionnels , et si l’un et l’autre des angles restants
sont en même temps ou plus petits ou non plus petits qu’un droit, les triangles
seront équiangles, et les angles compris par les côtés proportionnels seront
égaux. -

Soient les deux triangles ABT, A52, ayant!!!) angle égal a un angle, savoir,
l’angle BAT égal a l’angle 5A2, et les côtés autour des autres angles au, A52
pr0portionnels entr’eux, de manière que A13 soit à Br comme A5 est à 52, et
que chacun des autres angles enr , z soit d’abord plus petit qu’un angle droit;
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fplyawov 753 AEZ finançai, nul in l’a-nu ililw’l

ABI’ 7min si? 67:3 AEZ, nul zanni J’nAoyé-ri il

«p3; 71,3 r leur? 1-5 "P3; 75 Z le».

El 7è]: aine-0’; leur il 57:3 ABT yttria 7g? ilml

AHZ, [du nôs-5V [nin ici-n’y. En» piffai a,
drl A131” nul UUVEWCZTà) 7173; 7;? AB 15649:,

un) 753 qui; 467i? calmi? 713 B, et? 6775 A152
yawls: in il tiré ABH.

Kati inti l’an inlv il [n’y A 7min; si? A, il

«il 1.le ABH 7074,43 ri? 676 AEZ, lourd d’un il

rival AHB Amati? vil 6:76 AZE lnly il?!" icaya’wioy

alpe: inl ira ABH Tpiglawov 753 AEZ 79:76»?-

l’a-rn sipo: «le il AB çspàç Tilt! 3H 0511»; il AE apôt-

Tilv El. a; à: il AIE qui; 759 EZ diminua-au oil-

716:4 il AB wplç Tily El” au) (il; alfa il AB mils
Tilv Br 037m; il A8 arpàç’rily 3H5, ilAB JPŒZWPÈ;

inwrt’paw 75v Br, EH 75v mis-lu ixia Àéyor’ l’en

clip: inli’ il BI’ s’il" B146. dia-Ta mil 7min il Wpé;

sa; r 71min 7:5 67:8 BHF lnli 76317. EÀaiTTœv
d’à épôil; 576224711 il vrpô; 7656 1’. haï-nm ipsi

s’unir épôiiçû il 6776 BHI’, dia-ri il lçefilç cul-ri?

’mld il 6976 AHB peut!" lnlv 5,3951. Kati lichât.

w ’3’ n- i N - A * I N Ilin oud-ut rit 7rpoç ne Z, itou i1 vrpc; ne Z «pas

je dis que les triangles ABT, A52 sont

triangule, et æqualem fore ABP angulurn ipsi
A22 , et reliquum videlicet ad P reliquo ad z
æqualem.

Si enim inæqualis est ABP’angulus ipsi Au,

unus ipsorum major est. Sit major ABP; et
constituatur ad A]! rectam et ad punctum in
cd B, ipsi A82 angulo æqualis ipse ABH.

Et quoniam æqualis est A quidem angulus
ipsi A , ipse vero ABH angulus ipsi A112, re-
liquus igitur AHB reliquo AZE est æqualis;
æquiangulum igitur est A!!! triangulum ipsi
A121 triangulo; est igitur ut A5 ad EH ita A2
ad E2. Ut autem A): ad E2 ponitur ita A3 ad
3P; et ut igitur An ad Br ita AB ad EH , ipsa
[igitur AB ad utramque ipsarum 3P, 8H eam-
dcm haliet rationem; æqualis igitur est Br ipsi
en; quare et angulus ad P angulo BHP est
æqualis. Minor autem recto pouitur ipse ad 1’;

minor igitur est recto ipse BHI’, quare ipse

ei dciuceps angulus AHB major est recto.
Et ostensus est æqualis esse ipsi ad z , et film;
ad z igitur major est recto. Ponitur autem

équiangles, que l’angle Mir est égal à
l’angle A52, et l’angle restant en r égal à l’angle restant en z.

Car si l’angle ABT n’est pas égal a l’angle A152, l’un des deux sera plus

grand. Que l’angle ABr soit le,plus grand; et construisons sur la droite AB et
au point B de cette droite, l’angle ABH égal à l’angle AEZ (25. i).
t Et puisque l’angle A est égal à l’angle A, et l’angle ABH égal à l’angle A52

l’angle restant AHB est égal à l’angle restant A25 (’52; 1); donc les triangles

un, A52 sont équiangles; donc AB est à au comme A5 est à 52 (4. 6). Mais
A5 est supposé être à 52 comme AB est à Br (n. 5); donc A8 est à Br comme
AB est à 8H; donc la droite AB a la même raison avec chacune des droites. Br,
en; donc Br est égal à EH; donc l’angle en r est égal à l’angle sur (5. 1). Mais
l’angle en r est supposé plus petit qu’un droit; donc l’angle BHr est plus petit
qu’un droit; donc l’angle de suite AHB est plus grand qu’un droit (15. i). Mais
on a démontré qu’il est égal à l’angle z; donc l’angle Z est plus grand qu’un
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pacifier lnlv lpôi’ïç. T’m’mnm dl bien: 5995;,

37::p :70707’ «la alpin duré; lC’TlY il 67:5 ABI’

ywüld fil 57:3 AEZ, l’iris ëfa. E": Il nul il

793; 16 A le» si? 7:96; in; A, un) Mimi d’un Il
7m34; Tél r Mimi 1:5 "p5; 75 Z in lnir’ inguinal

d’9: lit-ri Tl ABT 79:34.on 71,3 AEZ finalisa.

and N 7:40.17 6701051061 litat’rs’pat 757 mail;

irai; T, Z fui bien): lpôïçt M70 7min: hl
nul 057m; l’a-07157:6: ln:’° 1-5 ABT aphasies 75

, AHZ 7’906qu.

B

"1’57 flip ail-:57 nattantheûlifw, ripoit»;

ûiëoptr 37: in in"): il Br vil Bl-l’ des" mal

7min: il "par tu; r vil 67:6 sur in Écrit. 06x.
lad-rirait «Il Ëpüi’lç il mp3; 75T, orin ÊÀÆ’T’TNV i191

épflîç midi il 67:3 BHT. Tpi’yalvou N” 703 sur

al No 7min: «Na 5,3951: oint sirli haineux,
3m, lnlv daines-07’ allia allia Weber duré; in"

il Il7rà ABT 7min 7:5 67:8 ,AEZ, in ipsi. En:

miner recto , quad absurdum; non igitur ÎDæ-
qualis est ABF angulus ipsi AHZ, æqualis igi-

tur. Est autem et ipse ad A æqualis ei ad
A , et reliquus igitur ad 1’ relique ad Z æqualis

est; æquiangulum igitur est ABI’ triangulum
ipsi AEZ triangule.

Sed et rursus ponatur uterque ipsorum ad
r, z non miner recto; dico rursus et sic
æquiangulum esse A]? triangulum ipsi A21
triangule.

A

lisdem enim constructis, similiter ostende-
mus æqualem esse Br ipsi DE; quare. et en-
gulus ad P ipsi BHF æqualis est. Non miner
autem recto ad P; non miner igitur recto
neque ipse 3H12 Trianguli igitur DE? duo
anguli duobus rectis non sunt minores, quad
est impossibile g non igitur rursus inæqualis
est ABI’ angulus ipsi A52; æqualis igitur.

droit. Mais on a supposé qu’il était plus petit qu’un droit, ce qui est absurde;
donc les angles ABT, A52 ne sont pas inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle
en A est égal à l’angle en A; donc l’angle restant en r est égal à l’angle

restant en Z; donc les triangles ABT, A52 sont équiangles.
Mais que chacun des angles r, 2 ne soit pas plus petit qu’un droit; jedis

encore que les’triangles ABr, A52 sont équiangles.
Ayant fait la même construction, nous démontrerons semblablement que Br

est égal a 13H; donc l’angle en r est égal à l’angle BHr. Mais l’angle r n’est

pas plus petit qu’un droit; donc l’angle BHP n’est pas plus petit qu’un droit.

Donc deux angles du triangle But ne sont pas plus petits que deux droits ,
ce qui est impossible (I7. z), donc les angles au, A52 ne sont pas encore



                                                                     

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 309
Il ami il 7rpô; et; A 7g? api; 75 A le», Mimi
cipal il 7rpô; et; r houri? et? æpôç Tél Z in iniv’

frayoirs" d’pœ in?) ’ra’ ABI’ 17:74:07 si A3157:-

yiwqi. Bali alpe «No Tpi’yawa, tu.) Té liât.

nacrant Il.
Bali li 5pOoyeyi’p finalisa 3:15 rît lpÔïi’ç 7m-

n’œç in) mir Béni «tous; ixflg’ï’ qui api; au?

atteint rpi’ymat 3,45015. in) 1-97 in 3M: mi émii-

Mir.
Erre 77170707 iipOoyainov 78 ABT, ôpôilv ixov

«in 67:6 BAT 7min, ml 5x65: airé 705 A la)

A

A

mir Br un"; il AN A47» 37: 3,140167 in" imi-
rtpoi’ 7:37 ABA, AAI’ fluait!" 3A9 Tél ABT au.)

in clMiiAoiç.

Est autem et ipse ad A ipsi ad A æqualis , re-
liquus igitur ad r relique ad z æqualis est;
æquiangnlum igitur est A" triangulum ipsi
AEz triangule. Si igitur duo triangule, etc.

PROPOSITIO VIH.

Si in rectangulo triangule ab recto angulo ad
liasim perpendicularis ducatur; ipse ad per-
pendicularem triangula similia sunt et toti et

inter se. ’
Sit triangulum rectangulnm ABI’, rectum

habens 8A? angulum , et ducatur ab A ad Br

P

perpendicularis AA, dico simile esse utrum-
que ipsorum ABA’, AAI’ trianguler-nm toli ABP

et insuper. inter se.

inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle en A est égal à l’angle en A; donc

l’angle restant en r est égal à l’angle restant en z (52. I); donc les triangles
un, A52 sont équiangles. Donc, etc.

PROPOSITION V111.

Si dans un triangle rectangle on mène une perpendiculaire de l’angle droit
sur la base, les triangles adjacents
triangle entier et semblables entr’eux.

î

a la perpendiculaire sont semblables au

Soit le triangle rectangle ABr, ayant l’angle droit au ,- du point A menons sur la
hase Br la perpendiculaire AA ; je dis que les triangles ABA, AAr sont semblables
au triangle entier au et--semblables entr’eux.
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si") 751p la?! Ëfllr si 57:6 BAT 7ariatl 7’37 6’178

AAB, 59815 7è? ixia-repas, un) nom; 75v (No 7p:-

7éyw 7051": ABT tel 10:7 ABAtl 7:93pm; B’ Mnnl

du si 67:3 AIE Mm? et? 673 BAA Ënlv l’an.

Icoyaîwov in la?) 13 ABT Tpiymvav 1-55 ABA

,1 Q Q Q I lunaire). Enlv «Pa. a); a Br uWGTttt’wŒœ ’nw

ÉLÉMENTS DlEUCLIDE.

Qnoniam enim æqualis est BAT angulus ipsi

AAB, reclus enim uterque, et communis duo-
bus triangulis et AIE et ARA ipse ad B ; reliquus

igitur APR relique BAA est æqualis; æquian-
gnlum igitur est A13? triangulum ipsi ARA
triangule. Est igitur ut Br subtendens rectum

âpeày "a ABr 17175,90 "P8; rày 3A 67791-91301;- ipsîus ABT trianguli ad 8A subtendentem an-

gay 7;" âpûày a"; ABA ingénu, 031-0,; 151-.) gulum rectum ipsius ARA trianguli, ita eadcm
Il AB Êwc’m’voum ’nlv vrpà; 753 I’ 7min 705 A]! subtendcns ipsum ad 1’ angulum ipsius

A

A r
Mir triangnli ad 3A subtendentem angulumABT ’rpvya’wau 711:5; «un BA uno’rdvoumv Tïll’ leur

æqualcm ipsi ad 1’, ipsum BAA ipsius ARA1-17 «p3; 7g; 1°, 73th 67:8 BAA 1’05 ARA 7,51345-

vou’ un) 3’74 1; A? «p5; Tir AA ôworeivouræy trianguli; et etiam A? ad AA subtendentem

ipsum ad B angulum, communem duobus- a. x A4 1’nly "Plaça-(p B gaulant, rom" un! il» ’rptyaivaiw

73 ABT alpe: TPIthWDV 753 ABA Tpryaîwp influer

I Ü l79’ Ë": , ml Talc 7:29) 7a; in; yww’zç alevina;

3pl f1 yl a t l lÉvaÉÀo7oy tzar quater capet en: To ABr 7,0170)-
vov au; ARA flandrin. OMNIŒÇ N1 Ætiëopw, 571

triangulis g ipsum ABT igitur triangulum ipsi
ARA triangule et æquiangulum est, et ipse circa

æqunles angulos lattera proportionalia babet ;
simile igitur est AN? triangulum ipsi ABA trian-

Car puisque l’angle BAr est égal a l’angle AAB, étant droits l’un et l’autre,

et que l’angle en B est commun aux deux triangles ABT, ABA, l’angle restant AIE

est égal à l’angle restant BAA (52. 1),- donc les deux triangles ABT, un sont
équiangles. Donc le côté Br qui soutend l’angle droit du triangle ABT, est au
côté BA qui soutend l’angle droit du triangle Ana, comme le côté AB qui sou-

tend liangle en r du triangle ABT, est au côté 8A qui soutend un angle égal
à l’angle r, c’est-à-(lire l’angle MA du triangle ARA, et comme le côté M est

au côté An qui soutend l’angle B, commun aux deux triangles; donc les
triangles ABI’, ABA sont équiangles, et ils ont. les côtés autour desnangles
égaux proportionnels (4. 6); donc le triangle ABT est semblable au triangle
ABA (dei) r. 6). Nous démontrerons semblablement que le triangle Anr est
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ni au; AAr 7917m9 31.40101 in) 73 ABT 7p;-
7m074’ guimpe! Élu: 75V ABA, AAI’ vplya’wœv

Spots? in" 5A9 Tl; ABT "imagé.

A474» N, 371 mi «houblon Éniy gluau: rai.

ARA, AAI’ Tpiyawa.

En) 712,) fieri si 67:3 BAA Ëpôiî 15 «in?» AAl’

t’a-rit! in, JAN: pair and ri Üvrà BAA 737 wpôç 70.3

r infligea in, un) zanni sipo: il 717:3; 71,3 B Mm;

A Ï b Î a q 9 f ’l 5 b let: une AAI en" If)” tramway an en; 70
ABA Tpiywyov 753 AAI’ ’rpryaiyç». En" ripa: à;

si BA .703 ABA Tptyaivou, 67707213000": 76v tinte

BAA, mati; Tîly AA 705 au nahuatl, 517w"-
nwav flint 7:95; 71:5 1’ Marius, la?" 7,7 573 BAA,

ail-m; 1572i Il AA Toi? ABA 791745700, tironi-

l b ne î a Ünua-ct le vrpaç 7go B 7eme", un»; 1M Aï uml-
vtivouuv Tilv 67:5 au 705 AAr rpt’ya’wou, in"

A. l a. b Ü ’ . I b73! 711w; un B’ tu un n BA 07070170001: tu!
5969W fin 67:3 AAB, qui; mir ar 67079190000
mir ôpetir du dm; AAT7° 3,140109 alpe. ion-i 13 ARA

1957M» au; AAI’ rpt’yaiyç». finir alpe i1 ôpôoyuviç ,

X1) 74’
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gulo. Similitcriutique ostendemus et ipsi AAP
triangulo simile esse ABF triangulum; utrnm-
que igitur ipsorum ABA, AAP triangulonun
similc est toti ABP triangulo.

Dico etiain et inter se esse similia ARA,

AAI’ triangula. 1
Quoniam enim reclus BAA recto AAI’ est

æqualis, sed quidem et ipse BAA ipsi ad P
ostensus est æqualis, et reliquus igitur ad n
reliquo AAP est æqualis; æquiangulum igitur
est ARA triangulum ipsi AAP triangule. Est
igitur ut BA ipsius ARA trianguli, sublendens
ipsum BAA , ad AA ipsius AAl” trianguli,
subtendeulem ipsum ad 1’ angnlum, aqualem

ipsi BAA , ila eadcm AA ipsius ABA trianguli ,
subtendcns ipsum ad B angulnm, ad AI’ sub-
teudentem AAI’ augulum ipsius AAP trianguli,

æqualem ipsi ad B, et etiam 3A subtendens
rectum AAB, ad A? subtendentem rectum
AAF; simile igitur est ARA triangulum ipsi
AAP triangule. Si igitur in rectangulo, etc.

semblable au triangle m; donc chacun des triangles ARA, AAr est semblable
au triangle entier ABr.

Je dis aussi que les triangles Ana, AAI’ sont semblables entr’eux.
Car puisque l’angle droit BAA est égal à l’angle droit AAr , et qu’on a démontré

que l’angle BAA est égal à l’angle en r, l’angle restanten B est égal à l’angle restant

Mr (52. 1),- dgnc les deux triangles ARA, au sont équiangles. Donc le côté
sa du triangle un, qui soutend l’angle BAA, est au côté AA du triangle au,
qui soutend l’angle r, égal à l’angle au, comme le côté AA du triangle ABA,

qui soutend l’angle en B, est au côté AI, qui soutend l’angle Mr du triangle
Aar, égal à l’angle en B; et comme le côté BA, qui soutend l’angle droit Ans, est

au côté Ar qui soutend l’angle droit AAr (4. 6); donc le triangle ABA est sem-
blable au triangle AAI’ (déf. x. 6). Donc, etc. ’
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HOPIIMA.

bEn En ratine pampàv, 37: in iv zipûoyœviqn 794-

I I t a. a a. I I t t I rgave un 1m; open; 7ans; un nu Bac-w m180-
10; 5.9495, a; aîxeiîrx 75v 737; Béa-m; rpnpérwv

I v I l a 8 ’ a a! a. I apar»: avquyor on" ’ un w: ne Bateau; au
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LE SIXIÈME LIVRE DES ËLËMENTSD’EUCLIDE.

GO ROLLARIUM.

Ex hoc utique evidens est, si in rectangulo
triangule a recto angulo ad basim perpendicu-
laris ducta fuerit , ductam inter basis segmenta

mediam proportionalem esse; et etiam inter
basim et unum utriuslibet segmentorum , ipsum
ad segmentum latus , mediumproportionale esse.

PROPOSITIO 1X.

A!) data recul imperatam pattern auferre.

Sil: data recta A) ; oportet igitur ab ipsi A8
imperalam partem auferre.

Imperetur et tertia ; et ducatur quædam recta

AP ab A, quemlibet angulum confinons cum
ipsâ A3 g et sumatur quodlibet punclum Ain
Aï, et ponantur ipsi A4 æquales 43, zr,

COROLLAIRE.

De la, il est évident que, dans un triangle rectangle, la perpendiculaire
menée de l’angle droit sur la base, est moyenne proportionnelle entre les
segmentsde la base, et que chaque côté de l’angle droit est moyen propor-
tionnel entre la base et le segment contigu.

PROPOSITION 1X.

D’une droite donnée retrancher la partie demandée.

Soit A8 la droite donnée; il faut de la droite as retrancher la partie de-
mandée.

Soit demandé le tiers; du point A menons une droite quelconque At qui
fasse un angle quelconque avec la droite An; prenons dans AI’ un point quel-
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et jungatur Br, et par A parallela huic du-
catur Az.

Et quoniam trianguli ABI’ juxla unum la-
terum BI’ ducta est ipsa 2A; proportionaliler
igitur est’ ut FA ad AA ita BZ .adIZA. Dupla

autem FA ipsius AA ; dupla igitur et Bz ipsius
2A; tripla igitur 13A ipsius AZ.

Ah ipsâ igitur data recta A3 imperata tertia
pars ablata est ipsa Az. Quod oportebat fa-
cere.

PROPOSITIO X.

Datam rectam insectam data: sectæ similiter

sccare.

conque A, et faisons les droites AE, tir égales à AA (5. r ); joignons Br, et
par le point A menons Al parallèle à r3 (51. r).

Puisqu’on a mené la parallèle à un des côtés Br du triangle ABr, la droite

ra est à AA comme BZ est à 2A (a. 6). Mais rA est double de AA; donc
BZ est double de 2A; donc BA est triple de Az.

On a donc retranché de la droite donnée AB la troisième partie demandée
AZ. Ce qu’il .Iallait faire.

PROPOSITION X.
h-

Partager une droite donnée , qui n’est point’partagée de la même manière
qu’une droite donnée est partagée.

[,0
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Sit data quidem recta insecta An, ipsa vero
secla AI’ in A , E punctis , et ponantur ita ut
angulum quemlibet contineant, et jungatur r3 ,
et per A , E ipsi Br parallelæ ducantur AZ,
EH, per A autem ipsi A3 parallela ducatur
AOK.

Parallclogrammum igitur est utrnmqne ip-
sorum 29, en; æqualis igitur ipsa quidem
A6 ipsi ZH, ipsa vero 91C ipsi H3. Et quo-
niam trianguli Alu" juxta unum laterum Kl’

recta ducta est en; proportionaliter igitur
est ut ra ad HA ita K0 ad 0A. Æqualis au-
tem ipsa quidem KG ipsi EH, ipsa vero 9A
ipsi HZ; est igitur ut F2 ad EA ita au ad
HZ. Rursus , quoniam trianguli AHE juxta unum

laterum EH ducta est 2A; proportionaliter
igitur est ut 2A ad AA ita HZ ad ZA. De-

Soit AB la droite donnée qui n’est point partagée, et At une droite partagée

aux points A, E; que ces droites soient placées de manière qu’elles com-
prènent un angle quelconque; joignons Br, et par les points A, E , menons
les droites Al, en parallèles à Br (51. I), et par le point A menonsmex
parallèle à AB.

Les figures le, en seront des parallélogrammes; donc ne est égal alu, et
9K égal à HB (54. 1). Et puisqu’on a mené la droite 6E parallèle à un
des côtés Kr du triangle en, la droite rE est à EA comme K9 est à
en (2. 6). Mais K6 est égal à en, et en est égal à HZ; donc r13
est à EA comme EH est à HZ. De plus, puisqu’on a mené la droite 2A
parallèle à un des côtés EH du triangle AHE, la droite sa est à AA comme
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lin-acron ai 33960:: au" A8, AI", ml attitran-
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monstratum autem est et ut TE ad EA in 3H
ad HZ; est igitur ut PE quidem ad 12A in
au ad HZ, ut vero 2A ad 44 itanz ad 24.5

Data igitur recta insecte A]! datæ rectæ
sectæ A!" similiter secte est. Quod oportebatr
facere .

PROF OSTIO XI.

Duabus datîs rectîs, tertiam proportionalem

invenire.

Sint datte An, Ar, et ponantur ita ut an-

A

A

gulum quemlibct continent; oportet igitur
ipsis A8, AP tcrtiamlproportionalcm invenire.

Hz est à iA. Mais on a démontré que r5 est à EA comme BH est à HZ; donc
rE est à en comme EH est à HZ, et en est a t AA comme HZ est. à ZA.

Donc la droite donnée A8 , qui n’est pas partagée , a été partagée de la même

manière que la droite donnée Ar. Ce qu’il louait faire.

PROPOSITION XI.

Deux droites étant données, trouver une troisième proportionnelle.

Soient AB’, At les deux droites données; posons-les de manière qu’elles
comprènent un angle quelconque; il faut trouver une troisième proportion-
nelle aux droites AB, Ar.
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E
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vrÀwpâïv Till’ AE 51net: il Br, ciraiàoyéy in"

à; il AB 711:3; Tâv HA «au; il AT vrpèç 1137 TE.

la» dl il BA 75 AT, in" zip; à; Il AB "pas Tllv

AT «in»; il AT wpèç Tint TE.

Atlo à”): flûtiau"! eûôuôv 757 A8 , AT, qui?"

évaËAoyov 16147; "pontifiez: si TE. Omp ide:

miam.

Producantur enim A! , A? ad A , E punch,
et ponatur ipsi A? æqualis 3A, et jungatu:
Br, et par A parallela huit: ducatur A2.

A

Quoniam igitur trianguli A42, juxta nnum
laterum A17. ducta est Br, proportionaliter est
ut An ad 3A ita Ar ad TE. Æqualis autem
3A ipsi AP, est igitur ut A) ad AT in A]?
ad r5.

Dnabus igitur datis rectis A8, At, tarti:
proportionalis inventa est TE. Quod oportebat
facere.

Prolongeons les droites A8, ar vers les points A, E; faisons en égal à
Ar ; joignons Br, et par le point A menons AE parallèle à Br ( 51. 1).

Puisque la droite Br est parallèle à un des côtés AE du triangle AAE, la
droite AB est à RA comme AT est a r5 (2. 6). Mais En; est égal a in; donc
AB est à AT comme Air est à TE;

Donc les deux droites AB, Arpétant données, on a trouvé une troisième
proportionnelle r5. Ce qu’il fallait faire.
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. PROPOSITIO x11.

Tribus datis rectis , quartant proportionalem

invenire. i
Sint datte trcs recta: A , B, T; oporlet igitur

ipsis A, B, T quartant proportionalcm inve-
une.

Exponantur duæ rectæ ne, AZ, angulum
continentes qucmlibet RAZ; et ponatur ipsi
quidem A æqualis AH, ipsi vero B æqualis ne,

et insuper ipsi P æqualis A0; et junctâ HG),
parallela illi ducatur per E ipsi: EZ.

Et quoniam trianguli AHZ juxta unum late-
rum El ducta est HO, est igitur ut AH ad HE
ita A0 ad 02. Æqualis autem AH quidem ipsi
A, ipsa vero HI! ipsi B, ipsa autem A0 ipsi
T; est igitur ut A ad B in T ad 02.

PROPOSITION X11.

Trois droites étant données, trouver une quatrième proportionnelle.
Soient A, B, r les trois droites données; il faut trouver une quatrième

proportionnelle aux droites A, B, r.
Soient les deux droites ne, Al, comprenant un angle quelconque EAZ;

faisons la droite AH égale à A, la droite ne égale à B, et la droite ne égale
à r; et ayant joint H6, par le point E menons El parallèle à He.

Puisque la droite ne est parallèle a un des côtés rez du triangle nez, la
droite AH est à HE comme ne est à oz (2. 6). Mais AH est égal à A , la
droite ne égale à B, et la droite ne égale à r,- donc A est à B comme r

est à 02. I



                                                                     

318

Tptiiv du houa-div dandy 75v A, B, T,
7.749721 airaiàoyov "pontifiera: ai 61. Orrtp iris:

"enim.

TIPOTAEIE 17’.

Au’o (hantât! «392151, nia-n? airat’Aoyov arpett-

coprin p iErreur ai dominai No gélifiait, ai A8, Br.
îtTN 765v , Br pian bobiner npanupeïy.

A

Ktiaômmv in, tôetiatç, and 7t7psz’oôw inti ni;

AT d’itinéraire? ’15 AAT, nui ripât» 0276 705 B

flMlIIOU ri AT 959:1; 7436; tipôaiç il BA, nazi im-

Cw’xôœa-aty ai AA, AT.

K1) in!) Êv ûplxuxÀirp 7min inlv Il 6m;
AAT, épeii ,M’Tn’. Rai inti iv àpôoywriqo 7Pi-

7aiwp 11;; AAT givré tri; 5985; 7min; ivri suiv

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Tribus igitur datis rectis A, B, 1*, quarta
proportionalis inventa est 92. Quod oportebat
facere.

PROPOSITIO XIII.

Duabus dans rectis, mediam proportions.

lem invenire. .Sint data: duœIrectæ A], Br; oportet igitur
ipsis A3 , Br mediam proportionalem invertira.

B r
Ponanturin directum, et describatur super

ipsâ AP semicirculus AAT, et ducatur a ,3
puncto ipsi LAT recta: ad rectos BA, et jun-
gantur AA, AT.

Et quoniam in semicirculo angulus est
AAI’, rectus est. Et quoniam in rectangulo

triangule AAT a recto augulo ad basim per-

Donc trois droites A, B, r étant données, on a trouvé une quatrième pro.
portionnelle 62. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION X111.

Deux droites étant données, trouver une moyenne proportionnelle.
Soient AB, Br les deux droites données; il pfaut trouver une moyenne pro-

l

portionnelle’ entre AB, Br.

Plaçons ces droites dans la même direction, et sur la droite Ar décrivons
le demi-cercle AAT ; du point B menons BA perpendiculaire à Ar, et joignons
AA, AT (u. r).

Puisque l’angle AAT est dans un demi-cercle, cet angle est droit (St. 5).
Et puisque dans le triangle rectangle Anr on a mené de l’angle droit la droite

l
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B

put ni AB, Br, in; ixov’ra. qui; "Fa; 791i B
7min, mi niveau-av ÊW’ tôetidç a; AB, BE,

pendicularis ducta est A); ipsa AB igitur
inter basis segmenta A]! , Br media propor-

tionalis est. IDuabus igitur datis rectis A]! , Br, media
proportionalis inventa est BA. Quod oportebat.
facere.

PROPOSITIO XIV.

Æqualiumque et æqniangulorum parallelo-
grammorum reciproca sunt laiera , circa arqua-
lcs angulos; et. quorum æquiangulprum paral-
lclogmmmomm reciproca sunt laiera circa æ-
quales angulos, æqualia surit illa.

’Sint æqualiaque et æquiangula parallélo-

A

gramma A]! , 3P, æquales habentia ipsos ad
B angulos , et ponantur in directum A3 , BE ,

ne perpendiculaire à la base, la droite AB est moyenne proportionnelle entre
les segments A3, Br de la base (cor. 8. 6).

Donc les deux droites A8, Br étant données, on a trouvé une moyenne
proportionnelle BA. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XIV.
Deux parallélogrammes étant ’égaux et équiangles, les côtés autour des

angles égaux sont réciproquement proportionnels; et les parallélogrammes
équiangles dont les côtés autour des angles égaux sont réciproquement pr0por-

tionnels, sont égaux entr’eux. -
Soient AB, Br deux parallélogrammes égaux et équiangles, ayant deux angles
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752i Br wapatÂÀnÀoypailuya), 61Mo a; tu 75 zE. mum ipsi’Br parallélogrammo, aliud autem

ë"), à" à; 75 A3 "P3; qui ZE 057w; 75 Br quoddam ZE; est igitur ut An ad ZE in: Br
"P5; 1-3 15, A708 à; tub: çà A]; "Pa; 72. z]; ad zn. Sed ut An quidem ad 22 ita AB ad
aérai; si AB api); Tâl’ BE, (à; «il tria Br tapé; 78 DE, ut vero Br ad 2E ita HB ad Bz; et ut
2E aéra); si HB tapé; «tir BZ’ nui à; ifs; si AB igitur AB ad DE ita un ad Bz. Ipsomm au,

qui; Tir Br. ail-rait; HB wpàç Tîll’ BZ. Tôv AB, Br igitur parallclogrammorum réciproca sunt ,

Br militai wapaMnMyPat’ppœr ivwmm’vôata-w ai huera, circa æqualcs angulos.

vrÀeupatl, ai mpi ni; in; 7min.
mais a»; àvrmmovôérœmv ai cahotai et; Sed et reciproca sint laiera circa æqnalet

«qui Toi; in; 7min, nais in!» ai; si AB 7m29; angulos, et sit ut A! ad BE ita un ad DZ,- dico

égaux en B, placons BE dans la direction de AB, la droite BH sera dans la
direction de ze (t4. r),- je dis que les côtés des parallélogrammes A8 , Br
autour des angles égaux sont réciproquement proportionnels, c’est-à-dire que

ne est à ne comme ne est a raz.

Aclievons le parallélogramme 2E. .
Puisque le parallélogramme A8 est égal au parallélogramme Br, et que 25

est un autre parallélogramme, AB est à ZE comme Br est à 2E (7. 5). Mais
an est à 25 comme A13 estQ BE (r. 6); et Br est à 25 comme un est à 2.2;
donc AB est à BE comme HB est la B7. (n. 5); donc les côtés des parallélo-
grammes AB, Br’ autour des angles égaux sont réciproquement propor-
tionnels.

-Mais que les Côtés adjacents aux angles égaux soient réciproquement pro-
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æquale esse A8 parallélogrammum ipsi 8T pa-
rallelogrammo.

Quoniam enim est. ut A8 ad 88 ita H8 ad
82, sed ut A8 quidem ad 88 ita A8 parulie-
logramrnum ad 28 parallelogrammum, ut H8
vero ad 82 ita 81’ parallelogrammum ad 28Vpa-

rallelogrammum; et ut igitur A8 ad 28 in:
8P ad 28; æquale igitur est A8 parallelo-
grammum ipsi 8P parallelogrammo. Ergo æ-

qualium, etc. i

PROPOSITIO XV.

Æqualium eIŒm uni æqualem habentium
angulum triangulorum reciproca Saut latera ,
circa æqunles angulos; et quorum, unum uni
æqualem habentium angulum- triangulorum ,
reciproca sunt latere circa æqualcs angulos ,
æqualia sunt illa.

portionnels, c’est-à-dire que AB soit a Be comme H8 est à 82 ; je dis que le
parallélogramme A8 est égal au parallélogramme Br.

Puisque A8 est à DE comme ne est a Bz, que A8 est à 88 comme le pa-
rallélogramme A8 est au parallélogramme 28 (r. 6), et que H8 est à Bz Î
comme le parallélogramme Br est au parallélogramme 28, A8 est a 28 comme
Br est à ZE (II. 5); donc le parallélogramme A8 est égal au parallélogramme
Br (g. 5). Donc, etc.

PROPOSITION XV.

Si deux triangles égaux ont un angle égal à un angle, les côtés autour des
angles égaux sont réciproquement prOportionnels; et si "deux triangles ont
un angle égal a un angle, et si les côtés autour de ces angles égaux sont
réciproquement proportionnels, ces deux triangles s0nt égaux.

4!
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LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Sint æqualia triangula ABF, AAE, unum
uni’æqualem habentia angulum BAI’ ipsi AAE;

dico ABI’, AAE triangulorum reciproca esse

laiera, circa æqualcs angulos, hoc est esse ut
m ad At ita 5A ad A3.

Ponantur enim ita ut in directnm sit FA
ipsi AA; in directum igitur est et EA ipsi A3.
Et jungatur 3A.

A

E

Et quoniam æqnale est Anr triangulum ipsi
AAE triangule , aliud autem ARA 5 est igitur ut
FA! triangulum ad BAA triangulnm ita AAE
triangulum ad BAA triangulum. Sed ut PAR
dem ad BAA in FA ad AA, ut EAA vero ad BAA

ita 2A ad A); et ut igitur r4 ad AA in: u ad
A3; ipsorum ABP, AAE igitur triangulornm
reciproca sunt latera circa æquales angulos.

Soient les triangles égaux ABT, AAE, ayant un angle tégal à un angle, l’angle
BAT égal à l’angle AAE; je dis que les côtés des triangles ABr, AAE, qui sont

autour des angles égaux 5 sont réciproquement proportionnels, c’est-à-dire que TA

est à AA comme EA est à AB.

Plaçons ces triangles de manière que rA soit dans la directiou de AA; la
droite EA sera dans la direction de A8 (t4. 1). Joignons 8A.

Puisque le triangle ABr est égal au triangle AAE, et que ARA est un autre
triangle, le triangleTAB est au triangle BAA comme le triangle AAE est au triangle
sa; (7. 5). Mais le triangle rAB est au triangle un comme m està AA(I. 6),
et le triangle En est au triangle BAA comme EA est à An; donc rA est à AA
comme EA est à AB (n. 5),- donc les côtés des triangles ABr, AAE, qui sent
autour destangles égaux, sont réciproquement proportionnels.
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Sed utique reciproca sint latcra ipsarum

A31”, AAE triangulerum , et sit ut FA ad AA iita

EA ad A3; dico æquale esse ABT triangulum
ipsi AAE triangule.

Junctâ enim rursus 3A, quoniam est ut FA
ad AA têt u ad A]! , sed ut r4 quidem ad 44

ita ABP triangulurn ad BAA triangulum, ut EA
vero ad AB in EAA triangulum ad un trian-
gulum; ut igitur ABP triangulum ad BAA ita
EAA triangulum ad 3A4; utrumquc igitur ip-
sarum ABl’, AAE ad BAA eamdcm habct ra-

tionem; æquale igitur est ABP triangulum ipsi
EAA triangule. Æqualium igitur, etc.

PRO’POSITIO XVI.

Si quatuor rectæ proportionales sint, sub
extremis contentum rectangulum æquale est

, ipsi sub mediis contente rectangulo; et si sub

Mais que les côtés des triangles ABr, AAE soient réciproquement propor-
tionnels, c’est-à-dire que rA soit à AA comme EA est à AB 5 le dlS que le triangle
ABr est égal au triangle AAE.

Joignons encere BA. Puisque TA est a AA comme EA est à A8, que m. est
à AA comme le triangle ABT est au triangle BAA (r. 6), et que sa est a iAB
comme le triangle EAA est au triangle BAA, le triangle ABr est au triangle BAA
comme le triangle EAA est au triangle BAA (n. 5),- donc chacun des triangles
un, AAE a la même raison avec le triangle BAA; donc le triangle ABT est égal
au triangle EAA (9. 5). Donc, etc.

PROPOSITION XVl.

Si quatre droites sont proportionnelles, le rectangle compris sous les
deux extrêmes est égal au rectangle compris sous les moyennes; et si le
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extremis contentum rectangulum æquale est
ipsi sub extremis contente rectangulo , quatuor
rectæ proportionales erunt. .

Sint quatuor rectæ proportionalcs An, TA,
E, Z, ut AB ad TA ita E ad Z; dico sub An,
Z contentum rectangulum æquale esse ipsi sui)

TA, E contente rectangulo.

A b14356071! 94393 4’073 75; A, T n’ait» 7:7; A3,

TA «Josiane 74:3; 3904i; ai AH, T8, un) nice»
7117,143vzi’7n É AH, 7g «Il E in ire, ml aup-

mvrAnpaiaôumr 7a: EH, A6 wapmnàiypzppa.

Kari ivre; in» à; Il AB MP3; 731 TA 0571»;

tiEvrp3ç7Iin, infiâpivl’i’riî T9, si «N Z

7? A]? Ënn tripot si); ni AB 793; 73" TA 037:»;

Il T9 vrpôç 73v AH’ 75v EH, A6 «zip: wap-
cAMÀoyPainyâ ây7l7rwro’v6ao’n ai wÀzupai,

i

T A152
Ducantur enim ab ipsis A , T punais ipsis

A8, TA rectis ad rectos ipsæ AH, T9, et
ponatur ipsi quidem z æqualis AH, ipsi vero
E æqualis T9, et compleantur 13H, A9 paral-

lclogramma: .
Et quoniam est ut A8 ad TA ita E ad z,

æqualis autem E quidem ipsi Te, ipsa vero
Z ipsi AH; est igitur ut AB adgTA ita T9 ad
AH; ipsorum DE, A9 igitur parallelogrammo-
rum reciproca sunt latera, circa æquales an-

rectangle compris sous les extrêmes et égal au rectangle compris sous les
moyennes, ces quatre droites sont proportionnelles.

Soient AB, TA, E, z quatre droites proportionnelles, de manière que AB soit
a TA comme E est à z; je dis que le rectangle compris sous AB, z est égal
au rectangle compris sous ra, E.

Des points A, r, et sur les droites A8, ra, menons les perpendiculaires AH,
r0 (Il. I); faisons AH égal à z, et r9 égal à E; et achevons les parallélo-
grammes BH, ne.

Puisque AB est a ra comme E est à z, et que E est égal a r9, et z égal
a AH, AB est a TA comme T6 est) AH (7. 5); donc les côtés des parallélo-
grammes BH, A9, placés autour des angles égaux , sont réciproquement propor-
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gulos. Quorum autem æquiangulorufia parallélo-

grammorum reciproca sunt lutera circa æquales
angulos, æqualia’sunt illa; æquale igitur est
8H1 parallelogrammum ipsi A9 parallélogramme. V

Et est
AH ipsi Z; ipsum vcro A6 ipsum sub TA, E,

quidem sub An, z, æqualis enim

æqualis enim T6 ipsi E; ipsum igitur sub AB,
h z contentum rectangulum æquale est ipsi Sub

TA, E contento rectangulo.

Sed utique ipsum sub A3, z contcntum
rectangulum æquale sit ipsi sub TA, E con;
tente rectangulo ; dico quatuor rectas propor-
tionales fore, ut A]! ad TA ita E ad Z.

Iisdem enim constructis, quoniam ipsum
sub A8, Z æquale ést ipsi sub TA, E, et est
ipsum quidem sub A3, Z ipsum 3H, æqualis
enim AH ipsi Z; ipsum vero sub TA, E ip-
sum A6, æqualis enim T9 ipsi E; ipsum igi-
tur En æquale est ipsi A9 ; et sunt æquian-
gula. Æqualium autem et æquiangulorum pa-
rallelogrammorum reciproca surit latera, circa

tionnels. Mais .lorsque les côtés des parallélogrammes équiangles, placés
autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels, ces parallélo-
grammes sont égaux ( r4. 6),- donc le parallélograme BH est égal au parallé-
logramme A9. Mais le parallélogramme Bt-t est sous AB, z, car AH est égal à
Z; et le parallélogramme A0 est sous ra, E, car r6 est égal à la; donc le
rectangle compris sous AB, vz est égal au rectangle compris sous ra, E.

Mais que le rectangle compris sous As, z soit égal au rectangle compris sous
les ’droites TA, E; je dis que ces quatre droites sont proportionnelles, c’est-
à-dire que AB est à rA comme fiat a z.

Faisons la même construction. Puisque le rectangle sous AB, z est égal au
trectangle sous ra, E, que le rectangle EH est sous As, z, car AH est égal
à z, et que le rectangle ne est sous r4, E, carre est égal a E; donc BH
est égal à A9 ; et ils sont équiangles. Mais les côtés des parallélogrammes égaux et

équiangles , placés autour des angles sont égaux , sont réciproquement propor-
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æquales angulos; est igitur ut A! ad TA ita T9

ad AH. Æqualis autem To quidem ipsi E,
ipsa.vcro AH ipsi z; est igitur ut A3 ad TA
ita E ad z. Si igitur quatuor, etc.

PROPOSITIO XVII.

Si tres rectæ proportionales sint, sub ex-
tremis contentum rectangulum æquale est ipsi.
ex mediâ quadrato; et si sub extremis con-
tentum rectangulum æquale sit ipsi ex mediâ

quadrato , tres recta: proportionales emnt.
Sint tres rectæ proportionales A, B, T, ut

A ad B ita B ad T; dico sub A, T contentum
rectangulum æquale esse ipsi ex B quadrato.

Ponatur ipsi B æqualis A.
Et quoniam est ut A adB ita Bad T, æqualis

autem B ipsi A; est igitur ut A ad B ita A ad
T. Si autem quatuor rectæ proportionalcs sint,

sub extremis contentum rectangulum æquale

tionnels (I4. 6); donc A8 est a TA comme T6 est à AH; mais ra est égal à
,E, et AH à z; donc AB est a TA comme E est a z. Donc, etc.

PROPOSITION XVII.

Si trois droites sont proportionnelles, le rectangle compris sans les extrêmes
est égal au quarré de la moyenne; et si le rectangle compris sous les extrêmes
est égal au quarré de la moyenne, ces trois droites seront proportionnelles.

Soient A, B, r trois droites proportionnelles, de manière que A soit à B
comme B est à r; je dis que le rectangle compris sous A, r est égal au
quarré de B.

Faisons A égal à B.

Puisque A est à B comme B est à r, et que B égal à A, A est à B comme A
est à r. Mais si quatre droites sont proportionnelles, le rectangle compris sous
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est ipsi sub pediis contente rectangulo 5 ip-
sum igitur sub A, I’ æquale est ipsi sub B,

A. Sed ipsum sub 3,. A ipsum ex B est, æ-
- qualis enim a ipsi A; ipsum igitur sub A, r

contentum rectangulum æquale est ipsi ex B

quadrato. lSed et ipsum sub A , r æquale sit ipsi ex
a; dico esse ut A ad Il fia B ad P.

D

"l

TGV 7è? aôrôv "transvasa-6517m, iml 73
tiaré 75v A, 1’ leur lui qui in?» si; B, boul

Té airé 75: B 73 57:3 75v B, A lnlv5, l’a-n 7è?

si B 1-37 A’ Té c191 (lm) 15v A, r leur lnl au;

67:5 B, A. Eèv «il 75 67:5 75v Étape)» leur il tu;

57:8 vôvpc’mv, et; trématas; :5964: àyaÏÀo’yér

dur Ërrn ëfd à; a; A mali; 7:37 B 9310; î; A

711:6; 13v r. Un N Il B tri. A° à; alpes à A 793;
a?" B ahuri B 7:93; ’nlr r. Eèv in; 796;, a)

7è :Eâ’ço.

lisdem enim constructis, quoniam ipsum
I Bsub A, I’ æquale est ipsi ex Il, À à ti snm ex

B ipsum sub B, A est, æqualis
A ; ipsum igitur sub A , P æquale est ipsi sub
B, A. Si autem ipsum sub extremis æquale est ipsi

sub mediis , quatuor rectæ proportionales surit;
est igitur ut A ad B in A ad P. Æqualis au-
tem B ipsi A; ut igitur A ad B ita B ad P.
Si igitur tres, etc. l

les extrêmes est égal au rectangle compris sous les moyennes (16. 6); donc
le rectangle sous A, r, est égal au rectangle sous B, A. Mais le rectangle
sous B, A est égal au quarré de B, car B est égal à A; donc le rectangle
compris sous A, r est égal au quarré de B.

Mais que le rectangle sous A, r soit égal au quarré de B; je dis que A est
à B comme B est à r.

Faisons la même construction. Puisque le rectangle sous A, r est égal au
quarré de B, et que le quarré de B est le rectangle sous B , A, car B est égal

à A, le rectangle sous A, r est égal au rectangle scus les droites B, A. Mais
si le rectangle compris sons les extrêmes est égal au rectangle compris sous
les moyennes, les quatre droites sont proportionnelles (16. 6); donc A està B
comme A est à r. Mais B est égal à A; donc A est à B comme B est à r. Donc, etc.
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PROPOSITIO XVIII.

Ex datâ rectâ ipsi dato rectilineo similcque

et similiter positum rectilincum describere.

Sit data quidem recta AB, datum autem
rectilineum r5; oportet igitur ex A]! rectâ ipsi
PE rectilineo simileque et similiter positum
rectilincum describcre.

A

Jungatnr Al, et constituatur ad An rectam
et ad puncta in leâ A, B ipsi quidem ad P
angulo æqualis ipsi sub HAB, ipsi vero sub
raz æqualis ipse sub 13H; reliquus igitur
sub FZA reliqua sui) AHB est æqualis ; æquiangn-

lum igitur est ZFA triangulum ipsi HAB trian-
gulo; proportionalitcr igitur est ut. ZA ad HB in:

PROPOSITION XVlII.

Sur une droite donnée, décrire une figure rectiligne semblable à une figure
rectiligne, et semblablement placée.

Soit AB la droite donnée, et r5 la figure rectiligne donnée; ilpfaut sur la
droite AB décrire une figure rectiligne semblable à la figure rectiligne r5, et
semblablement placée.

Joignons A2, et sur la droite AB et aux points A, B de cette droite, faisons
l’angle HAB égal à l’angle en r, et l’angle ABH égal à l’angle raz (25. t); l’angle

restant fla sera égal à l’angle restant AHB (52. t); donc les triangles 2m,
HAB sont équiangles; donc la est à H8 comme 2P est à HA, et comme
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qui]! HB adira»; il ail ZI’ vrpti; Tilv HA inti il TA

ripa: mil? AB’ inti al; alpe: IF 7rpliç Tilv AH atl-

7m; lin TA "p8; mir AB nazi il ZE "p5; Tily
ne, nazi in il 15A api; ’1’th 6B. Katl lml in

:0"er ilpi’v 67:8 rza 7min vil dm; AHB, il d’2

dvrl AZE vil 67:5 BHG’ 37m alpat i tiré ne lita

vil dm; me lnlw in. Aral irai amiral d’il ml il
(in?) TAIE in? d7rà A136 lori-li in, in: dl nul il
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ZF ad HA et FA ad AB. Rursus, constitualur
ad BH recteur et ad puncla in cà B, H ipsi
quidem AZB angulo æquaIis BB9, ipsi vcro
me æqualis H39; reliquus igitur ad E relique
ad O est æqualis; æquiangulum igitur est ZAE
triangulum ipsi H39 triangulo; proportionaliter
igitur est ut A2 ad un in 2E ad ne, et EA
ad 6B. Oslcnsum est autem et ut 2A ad HB
et in: zr ad HA et ra ad A8; et ut igiturzr
ad AH ila et ra ad AB et zr. ad HO, et adhuc
HA ad 98. Et quoniam æqualis est ipse qui-
dem l’ZA angulus ipsi AHB, ipse vero A25

ipsi 8H9; tolus igitur ne toti 4H9 est æ-
qualis. Propter eadcm utique et PAIE ipsi A36
est æqualis, est autem et ipse quidem ad F ipsi

ad A æqualis, ipse vcro ad E ipsi ad G);
æquiangulum igitur est A0 ipsi TE, et circa
æqualcs angulos cum ipso latera proportionaliapli-v wpÈç in; r tri? 7rp2ç 75 A in, il dl Wpàç

habet; simile igitur est A0 rectilineum ipsia. N m l
79) E 7p flpàç ne 6’ lac-palmai alpat lit-ri 70 A6

et; TE, irai Tel; mpl fol; irai; 7min; 1671,33 ra recliliuco.

t a I si r1 il î x t’IÏÀEUPÆÇ ennoyai axer opterai capa un To A6

:586;p1pptay in; TE iûeuçrpépluqi.

ra est a AB (4. 6). De plus, construisons sur la droite BH, et aux points
B, H de cette droite, l’angle 8H9 égal à l’angle AZE, et l’angle H89 égal à
l’angle lat-2 ; l’angle restant en E sera égal a l’angle restant en 9; donc les triangles

un, H86 sont équiangles; donc A2 est à HB comme ZE est à He, et comme
15A est à 98 (4. 6). Mais ou a démontré que-2A est à H8 comme zr est à
HA, et comme ra est à A8; donc zr est à AH comme ra est à A8, comme
215 est à ne, et comme en est à en (n. Mais l’angle rza est égal à
l’angle AHB, et l’angle AZE égal à l’angle 8H9; donc l’angle entier r25 est

égal à l’angle entier AHG. Par la même raison. l’angle rAE est égal à l’angle

A89, l’angle en r égal à l’angle en A , et l’angle en E égal à l’angle en e,- donc

les figures A6, rE sont équiangles, et elles ont les côtés autour des angles
égaux proportionnels entr’eux; donc les deux figures A6 , rE sont sembla-

bles (déf. t. 6). . 42
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Ami «il; Jeûne»; ripa. sizerin; 75; AB in; J’o-

95’r’ri eÛOuçpzÏppup TE l’aora’v Tl irai épair»; ini-

,uivoy tâûdçpululuoy alvatgiypam’rati 75 A9. Omp

l’élu noria-au.

nporAzri: 19’.

T’ai épiant TPII’ywi’d "p3; dama: li J’mÀaci’on

A375» lui Tôy EpoÀo’ynw wÀtupâiv.

En» épura. rpi’yœvat val ABl’, AEZ , leur

3960971 ’7th "plus me?! B 7fll’l’atl ail 7rpàç Tél E,

A

B H

du; (il 7;" AB orpin; fil? Br 9310; Ti’w AE mp3;

Tili El, alain l’uriAoyov tirai ’ri’w Br vil EZ’

Abri 31-1 73 ABT Tpiymàv 7rpc’iç Tl AEZ 7p;-

7ui0i J’mÀata-iom A6707 in: drap il Br wpèç

qui? El.

A data igitur reculas]! data rectilineo P!
simileqne et similiter positum rectilineum

- descriptum est A9. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIX.

Similia triangule inter se in duplâ ratione
snnt homologorum laterum.

Sint similia triangula ABF, AEZ, æqualem
habentia ipsum ad B angulum ipsi ad E, ut

autem A]! ad Br ita’AE ad El, ita ut homo-

logum sit Br ipsi El; dico ABP triangulum
ad AHZ triangulum duplam rationem Italien
ejns quam Br ad 17.2.

Donc, sur la droite donnée A8, on a décrit la figure rectiligne A9 semblable
a la figure rectiligne donnée r5, et semblablement Placée. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XIX.

Les trian les semblables sont entr’eux en raison double des côtés homo-g
logues.

Soient les triangles semblables Anr, au , ayant l’angle en B égal à l’angle en E,

et que AB soit à Br comme ne est à El, de manière que le côté Br soit l’hoo
mologue du côté El; je dis que le triangle A8r a avec le triangle AEZ une
raison double de celle que Br a avec 152.
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ElAi’tpeœ 7èP mûr Br, EZ rpi’rii alrat’M’yoril

EH, alia-n tirait (Il; Tilr Br 7rpo’ç n’y El 057w;

’nir E2 7rpo’ç œil! BH’ irai irriCetixâai il HA.

15ml lady leur à; il AB 7rpa’ç rilr Br 0670;

il AIE 7rpo’ç TI’r EZ’ lratÀÂaËE alpin la-7lr al: il

AB 7rpo’ç Tilr AIE sans; il Br 7rpa’ç Tilr E2. ARN

alçil Br 7rpo’ç ’rilr El 057w; lnlr il El rrpo’ç riir

BH’ nazi al; alpaul AB wpôç Tilr AIE alia-a; il HZ

wpo’ç’riir’ BH’ Tôr ABH, AEZ alpat ’rprya’imr’ aira-r-

mwlirôata’ir «si «Nopal , ail mpl fait l’a-ai; 7min.

Qr au, palan pua leur ixo’r-rar 7min rpiyalmr3,
ainnrmo’rôatflr ai wÀtupzl, ai flapi irai; l’a-as;

Maria-1;, l’a-ct lnlr luira: leur ripa: lnl Tri ABH
rpi’yœror 7c; AHZ ’rplyaîwp. Karl lmi 36717.51; il

Br wpàç Tilr El 037w; il El wpàç Tiir BH’ lair

«il ’rpiiç rôdeîat: airaiMyor de", il 7rpalrii 7rpo’ç Tilt!

frpi’Tiir Induction Àéyor Ëxtir Àe’yt’rdl’l ilmp wpàç

Till’ d’au-ripai" il Br alpe: 7rpa’ç 1’th BH d’inha-

triera: A6701! la): ilmp il Br 7!le; inlr E2. 0.; dl il

Snmatur enim ipsis Br, B2 tcrtia propor-
tionalis BH, ita ut sit ut Br ad zz in; 1:2 ad
BH; et jungalur HA.

Et quoniam est ut AB ad Br ila AE ad a;
alterne igitur est ut A8 ad AE ila Br ad u. Sed

ut Br ad E2 ila est raz ad BB5 et ut igitur
A]! ad A5 ila El ad 3H; ipsarum igitur ABH,
AEZ triangulorum rcciproca sunt lutera circa
æquales angulos. Quorum autem unum uni
æqualem habentium angulum triangulorum , re-

ciproca surit laiera circa æquales angulos ,
æqualia snntlilla; æquale igitur est ABH trian-
gulum ipsi AEZ triangulo. Et quoniam est ut
Br ad EZ ila Bz ad BH; si autem tres rectæ
proportionales sint, prima ad tertiam duplam
rationem haliere dicitur ejus quam ad secun-
dam ; Br igitur ad BH duplam rationem habet
cjus quam Br ad raz. Ut autem Br ad BH ita
ABr triangulum ad ABH triangulum; et ABr
igitur triangulum ad A]!!! duplam rationemBr flpàç 7ilr BH ail-rai; qui ABr Tpi’ywror 7rpè; Tel

haliet ejus quam Br ad E2. Æqualc autem ABHABH Tpi’yurar ml 70’ ABT èIpat rpi’ymrsr wpèç 75

Prenons une troisième proportionnelle BH aux droites Br, El, de manière
que Br soit à El comme raz est à EH; et joignons HA (n. 6).

Puisque AB est à Br comme AIE est à El, par permutation, AB est à AIE
comme Br est à E7. (16. 6). Mais Br est à El comme si est à en; donc AB
est à ne comme El est 8H (n. 5); doucies côtés des triangles ABH, A52,
autour des angles égaux , sont réciproquementproportionnels. Mais deux trian-
gles sont égaux entr’eux lorsqu’ils ont un angle égal à un angle, et les côtés

autour des angles égaux, réciproquement proportionnels (x5. G); donc le
triangle ABH est égal au triangle AEZ. Et puisque Br est à El comme EZ est
à 8H, et que lorsque trois droites sont proportionnelles, la première est dite
avoir avec la troisième une raison double de celle que la première aavec la
seconde (to. 5), la droite Br a avec la droite 8H une raison double de celle
que Br a avec raz. Mais Br est à BI-I comme le triangle ABr est au triangle ABH
(déf. 1. 6); donc le triangle ABr a avec le triangle ABH une raison double

æ
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ABH ilwÀatn’oya A6701! 1x2: ris-up si Br me); nil!

El. Ian à? qui ABH 7P;7w707 en; AHZ rpryaivqaü’

un) 73 ABI’ nife: rpt’ywvov 795; 73 AEZ ’rpt’ywvov

&wàatn’om Àôyov i962: tirnp si Br mati; rtiv El.

"rai aigu. gluant, un) rai 5577;.

HOPIEMA.

En N 706700 ÇŒVOPËV, 5’71 U197 7,097; .6644.

a l q Il l c I A t Ial’dÂOWOV 00’"! , 10”"? le; M "P407" WPOÇ T"! TF1?!" I

057m; 73 ànà qui; 7min; rpi-yawovs 79è; 1-8

457:5 751°; (morflant; 8mm ami apaisa; cinname,-

tuyau; Émimp ËÎu’xOn, à; ri I’B 7413; mir EH

951w; 75 ABr 7p1’7uvov 717:3; 15 ABH raban? ,

Taurin: 13 AEZ9.

triangulum ipsi A152 triangulo; et ABF igituf
triangulum ad AEZ triangulunt duplam ratio-
nem babel ejus quam Br et] Il. Ergo simi-
lia, etc.

E

COROLLARIUM.

Ex hoc utique manifeslum est, si (res recta
proportionales sint, esse ut prima ad tertiam
ita ipsum ex primâ triangulum ad ipsum ex
secundâ simile et similiter deSCriptum; quia
ostensum est, ut P3 ad 3H ita ABI’ triangu-
lum ad ABH triangulum , hoc est A152.

de celle que Br a avec E2. Mais le triangle ABH est égal au triangle AEZ; donc
le triangle ABT a avec le triangle AHZ. une. raison donble de celle que Bra avec
El (7. 5). Donc, etc.

COROLLAIRE.

De là il est évident que si trois droites sont proportionnelles, la première
est à la troisième comme le triangle décrit sur la première est au triangle sem-
blable décrit semblablement sur la seconde; puisqu’il a été démontré que rB

est à EH commele triangle ABT est est au triangle ABH, e’est-à-dire AEZ.
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nporaztz u.’

Tèîgpold mAu’ywat si; fi spam Tpiyma. hau-

pt’ï’nu mi si; in 73 enfla; un) huila): 707;
bien? la) 73 mAâyavov "p3; nil WoÀtîbeOV î:-

wÂaa’z’am Àa’yov i»: 27th in (lithine; wàtupè

mais unir Epéàoyov wÀcupér.

lia-ru 3mm "mon"; 7è sans, mon,
ôyïàoyaç «Pi :770 si A3 au? ZH’ Aime 37: ni

ABTAE, ZHGKA "ohm": si? 7: 3Mo": 7p!-
7awat ældlpt’lv’rdl ami si; in qui "A5804; un) Épui-

Ànyct 707; bug, ami 73 ARIA]! woÀu’ymov «93;

1-5 mon grenâmes arthurien Ào’yw in:

5772p ri AB 2793; qui? 2H.
Emëedxewa’atr ai DE, ET, HA, A6.

a

PROPOSITIO xx.l

Similia polygona in similia triangula divin-
duntur, et in æqualia multitudine et homo-
loga totis ; et polygonum ad polygonum duplam

rationem habet ejus quam homologum latus ad
homologum latus.

Sint similia polygona ABFAE, ZHGKA , lio-

mologum vero sit AB ipsi Z8; dico ABFAE,

ZHGKA polygona et in similia triangula dividi
et in æqnalia multitudine et homologa tolis,
et ABFAE polygonum ad ZHQKA polygouum
duplam rationem habere ejus quam A]! ad 2H.

Jungantur 38, Br, HA, A6.

PROPOSITION XX.

Les polygones semblables peuvent être divisés en triangles semblables,
égaux en nombre, et homologues aux polygones; et le polygone a avec le
polygone une raison double de celle qu’un côté homologue a avec un côté
homologue.

Soient les polygones semblables ABTAE, ZHGKA, et que AB soit l’homologue de
2H; je dis que les polygones ABTAE, mon peuvent. être divisés en triangles
semblables, égaux en nombre, et homologues aux polygones, et que le po-
lygone une a avec le polygone mon une raison double de celle que AB
a avec 2H.

Joignons ne, ET, HA, A6.
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Kali in!) 3540167 in: 73 ABFAE renifleur
76 mon woAuyaivqi, in émir si «in?» BAE
7min: 7513775 HZA’ nui :0717 à; il BA qui; AE

037w; si 2H Wpàç ZA. Erre) 05v (No mâterai.

in: 7è ARE , ZHA [du 7min puât" Marie. in"!
imanat, m’ai (Pi 7è; ila-a; 7m11; 7è; wÀtupèç

lèvdàoyoy’ bayâmes ripa: in) 73 ARE TPlljràWOV

75 ZHA unaire), de?! nazi 3,14010!” in nife: irriv

N f1
î 67:3 ABE 7min 7p 6:73 ZHA. lia-7: de: mi oh:

li 573 ABT hg: 7g? 6m; ZHG in, J162 7iiv
agenceur-a. 757 707427151!th Mimi il): si 673

EDF yawl; Mm? 7g? 675 ARS irriv in. liai
irai fiai du 5,40161an 75v ABE, ZHA apiqui-

i un, iniv «in; si EB wpàç BA 037m si AH mit;
HZ , «balai [Mill mati élu). 713v Épaté7n7at 75v vro-

Àuya’wwv, Éniv à; si A8 7796; Br adret; ri 2H

Wpàç 116° Éric-ou à”): Ëniv à; si EB wpàç Br

0.37a»; ri AH api; H6, mi mpi 7è; in; 7a)-

y [y
adO

i bAX* A r

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Et quoniam similc est ABPAE polygonum
ipsi ZHGKA polygono, æqualis est BAR an-

gulus ipsi HZA"; et est ut Bit ad Ali in
2H ad ZA. Et (quoniam duo triangula surit
ARE, ZHA unum angulum uni angulo æquo-
Ieip habentia, circa æquales aulem angulos
latera proportionalia; æquiangulum igitur est
ARE triangulum ipsi ZHA triangule, quare et
simile; æqualis igitur est A33 angulus ipsi

N

k-e
ZHA. Est autem ct totus A!!! toti 2H9 requa-
lis, propter similitudinem polygonorum; re-
liquus igitur EBP angulus reliquo Mie est
æqualis. Et quoniam propter similitudinem
ipsorum ARE, ZHA triangulorurn, est ut en
ad 13A ila AH ad Hz , sed utique et propter si-
militudinem polygonorum, est ut A3 ad Br, ita
.ZH ad ne; cxlœquo igitur est ut En ad 81” ita

AH ad ne, et circa æqualcs angulos EBF,

Puisque le polygone Miras est semblable au polygone moxa, l’angle
me est égal à l’angle au; et sa est à AIE comme 2H est à ZA. Mais
les deux triangles ABE, ZHA ont un angle égal à un angle, et les côtés autour
des angles égaux proportionnels; donc les triangles ABE, ZHA sont équiangles
(6. 6),, et par conséquent semblables (4. 6); donc l’angle ABE est égal à
l’angle ZHA. Mais l’angle entier ABT est égal à l’angle entier me, à cause de

la similitude des polygones; donc l’angle restant EBr est égal à l’angle res-
tant APR-7. Mais à cause de la similitude des triangles AEE, ZHA, en est sa
comme AH est à HZ , et à cause de la similitude des polygones, A8 est r

à

à in

comme 2H est à ne; donc, par égalité, en est’a Br comme AH est à Ho (22. 5) ;
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rut; 7è; tiaré EBr, A146 ai animant) dt’d’Àa’; t’a

r 3 .9 I a! r x i I a.mm ’ maçonner api: un Ta en flaqueras! 7a;

AHG nantirai, dans nazi 3140107171 73 EBr 7p:-
7évav 7a)" AHO 7pryaivçl. mimi 1570i J’ai tu) 75

ErA Tpijùll’oy spath in: Tl; AGK Tptyaiyçv 7è

site 2,49m vraÀtiyara. 1è ABrAE , mon :î’ç n

3,44011 7913m1 diffama un) si; in: 73 nanan.

I r1 e e l a. 01 IA97!» a7: au apanagez 7m; OÂOIÇ, TOUTIGTH,

ténu balaya (in: 7è niquant, inti d’yotJItht’d.

fait! tiret: 7:2 ARE, EBr, ETA , irrépu’at d’2 cati-raïa

7è ZHA, me, A6K, lai 37: 75 une 7re-
Àdyœvov "p5; 73 ZHGKA floÀJ’yœvav dlflÀata’ioræ

layer :94" 572p dualisme; "Ampli mué; 7:37 5,446-
Myar ràcvpdv, 7au7érrtv si AB wpa; 72’" 2H.

EWtCeu’xeæa’zv 7&9 ai ar, le.

b ’ x l A . I N . IKan me: à): 7M opuntia-ac 7m «097mm
in in" si 6.75 ABr 7min 737 5775 2H8, tu!)
iniv à; si AB arpàç Br ail-m; si ZH vrpôç 86’

ia’ayaina’v in: 75 ABr 7p1’7mav 7g: 2H9 7p:-

1 y .1 9 y e t c t I 5 aWI’tfi’ un: aga un" n par une BAT 7mm 7p

6m) me, il à livra ara 7,3 6m; nez. la) in;
in: iniy î tira BAM 7min 7g? tiaré HZN,
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AHG) latera proportionalia surit; æquiangulum
igitur est lin-P triangnlum ipsi AHG triangulo,

quare et simile adhuc EDF triangulum ipsi
Aile triangulo. Propter eadcm nuque et M’A

triangulum simile est ipsi Aex triaugnlo; ergo
similia polygona ABFAE , ZHGKA et in similia

triangula dividuntur et in æqualia multitudine.

Dico et lmmologa tous, hoc est, ut pro-
portionalia sint triangula, et anteccdentia qui-
dem-sint A315, EBr, ErA, consequcutia vero
corum ipsa ZHA, Mie, AOK, et ABFAE po-
lygonum ad ZHGKA polygonum duplam ratio-

nem babere ejus quam liomologum latus ad
r homologum lalus, hoc est, AB ad ZH.

Jungantur enim Ar , 29.
Et quoniam propler similitudincm polygo-

norum æqualis est Anr angulus ipsi 2H6, et
est ut A8 ad Br ita 2H ad ne; æquiangulum
est ABI’ triangulum ipsi 22-10 triangulo; æqualis

igitur est quidem BAP angulus ipsi H26, ipse
vero BI’A ipsi H02. Et quoniam æqualis est DAM

angulus ipsi HZN , ostensum autem est et ABM

donc les côtés autour des angles égaux tsar, AI-Ie sont proportionnels; donc
les triangles en, Mie sont équiangles (6. 6); donc le triangle EBI’ est sem-
blable au triangle me. Le triangle ara est semblable au triangle AGK,’ par la
même raison (4. 6); donc les polygones semblables une, mon sont divisés
en triangles semblables et égaux en nombre. I

Je dis de plus que ces triangles sont homologues aux polygones , c’est-à-
dire que ces triangles sont proportionnels, que les antécédents sont ARE , E31",
lira, et que leurs conséquents sont ZHA, AHG, AGK; et que de plus le po-
jygone Anna a avec le polygone ZHOKA une raison double de celle qu’un
côté a avec un côté, c’est-à-dire de celle que AB a avec 2H.

Joignons ar, le.
i Puisqu’à cause de la similitude des polygones, l’angle ABr est égal à l’angle

me, et que AB est à Br comme 2H est à ne, les triangles ABr, me sont
équiangles (6. 6); donc l’angle BAT est égal à l’angle H26, et l’angle BrA égal
à l’angle H61. Et puisque. l’angle BAM est égal à l’angle HZN, et qu’il a été
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Maïzena d’3 and); 37:3 ABM 797 373 ZHN ïfl’

un) Muni niant ri 373 AM8 Mura? 71,? 37:3 ZNH
in! inI’v7’ iaayaiwav tripe. in) 73 ABM 7Pt’yawav

71,3 ZHN unaire». 01.40146; d’3 traîna" 37: x13

73 BMr TPII’thot’ icayaiwav ici-ri 7:; HNe 7p:-

3’airai’ airain-yeti ripez 3773m à; p.37 a; AM 7,33;

ME 037m si ZN 7rp3ç NH, à; 33 à BM 7,93;

Mr nana; si HN «p3; les. (377e nazi chia-au,
Il; si AM 7rp3; Mr «776; xi ZN 7:93; N9. AAA’

ipsi ZHN æqualis; et rcliquus igitur AHB reli-
qno ZNH æqualis est; æquiangulum igitur est
ABM triangulum ipsi ZEN triangule. Similiter
utiquc ostendemus et BMI’ triangulum æquian-

gulum esse ipsi HNG triangulo; proportionali-
ter igitur est ut AM quidem ad MB ita IN ad
N8, ut vero BM ad Mr ila HN ad N6; quatre
et ex æquo ut AM ad MF ita ZN ad ne.
Sed ut au ad Mi? in un triangulum ad

A

B

M Z ’

A r K 0

. Csi; Fèl’B si AM ’7D3; Mr d’un; 73 ABM 7Pi-

7awaa api: MBI’, au!) 73 AM5 717:3; EMr,

t Il I a e z a y ewpaç atÀÀnÀat au!) ne" (a; tu Batauç’ un; tu;

M815, et AM1! ad EMF , inter se enim snnt u!

bases; et ut igitur unum antecedentium ad
unum consequentium ita omnia antecedentia
ad omnia consequentia. Ut igitur AMI! trian-
gulum ad sur ita ne ad me. Sed ut AMI
Id BMP ita AM ad MF; et ut igitur AM ad
Mr’ita A32 triangulum ad EDF triangulum.

-Propter eadcm utique et ut ZN ad N0 ita
ZHA triangulum ad HAO triangulum. Et est

Épag iv 75v ûyaupt’vœv 7rp3ç iv 78v Malabar

057:3; damna 7è. intima mp3; tin-ana frai.
ivram’vat’ (si; if: 73 AMB 7pi’7wt’av «p3; 73 BMI’

057w 73 ARE 97,93; 73 TISE. A703 de 73 AM3
793; 73 BMr 057:»; I; AM 7:93; Mr’ in) à; 4p:

si AM 790; Mr ail-rai; 73 ABE7fll’? avar 911:3; 73

démontré que l’angle ARS? e31 égalait l’angle ZEN, l’angle restant AM3 est égal

a l’angle restant ZNH (52. I ); donc les deux triangles ABM, ZHN Sont équiangles.

Nous démontrerons semblablement que les deux triangles BMr, HNe sont
équiangles; donc AM est à ME comme ZN est à Nu, et BM est à Ivrr c0mme HN est
à Ne (4. 6); doue, par égalité, AM est à Mr comme ZN est à N9 (22. 5). Mais
AM est à Mr comme le triangle ABM est au triangle M81", et comme le triangle
AME est au triangle EMr, car ils sont entr’cux comme leurs bases (1. 6). et
un des antécédents est à un des conséquents comme tous les antécédents
sont à tous les conséquents (12. 5); donc le triangle AMB est au triangle BMI
comme le triangle ABE est au triangle me. Mais AMB est à BMr comme AM
est a Mr ; donc AM est à Mr comme le triangle ABE est au triangle EBr (u. 5).
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EST 7phawoy. A13. 7:3. «:6733 «hi mi à; ri ZN
71:3: N9 3571»; 73 ZHA 7pi’7uvov 717:3; 73’° HAe

7,350739. Katl in" à; ni AM 71,33; Mr 057w;
i ZN "p3; Ne. un) ai; 32,91 73 A88 7pi’yuyay
«p3; 73 BIEF nabotes. 3570; 73 ZHA 791’340"!

très 73 HGA TPI’WIW , mati ivaMaiE à; 73 A35

7917m!" 717:3; 73 ZHA 791314171 357:»; 73 BIEF

7pi’7woy qui; 73 me TPl’yhlwî". mais»; «Tri

(PH’EDFJV, Ëwzreuxùwôv 73v RA, HK, 37: zizi

(il; 73 BEY 7917090? 71’934; 73 une TPI’78767 3370;

73 au visant" 7173; 73 A61K 791739737. Rai
l ivm’ in" à; 73 ARE wigwam 793; 73 ZHA 7Pi-

7œvor’3 357»; 73 EDF 7’93; 73 AHQ, un) 3’71 RIA

7:73:73 AeK’ ami ai; cipal. 37 75v Êyoupt’mrqufic i1

759 incubat! 357m 17mn: 7è îyoüpmt "P3;
damna 7è imipæva’ in" ripa à; 73 ARE 791’-

949on m3; 73 ZHA 7plyuvay 0370; 73 ABFAE

flamboyer "P3; 73 ZHGKA rambour. Ami
73 ARE TPIIQMVOV "p3; 73 ZHA 7Pi7movl4 dl:-
wAaa-A’am A3731 3x61 li’mp ri AB aubina; vrÀtupci

7,33: 73v 2H cipo’Ao’yor vrAwpa’v’ 733 7339 3’431;

7pt’7wm 37 ætTÀdrIOVl N571,» 5673 757 3,1.3Ào’7m

wÀtuPàiy’ nul 73 ABTAE 1P; rembarrer qui;

ut AM ad MF ila ZN ad N6; et ut igitur
488 triangulum ad DE? triangulum in ZHA
triangulum ad BOA triangulum; et alterne ut

ARE triangulum ad,ZHA triangulum ita BRU

triangulum ad HAO triangulum, Similiter uti-

que ostendcmus , junctis HA, HI, et ut BEP

triangulum ad RAS triangulum ita FIA trian-

gulum ad AGK triangulum. Et quoniam est
ut A)! triangulum ad ZHA ita EDF ad A110,

et. insuper EFA ad AGI; et ut igitur unum
antecedentium ad unum consequenlium ila
omnia antcccdcntia ad omnia consequcntia ;

est igitur ut ARE triangulum ad ZHA trian-
gulum ila ABFAB polygonum ad ZHQKA po-

lygonum. Sed ARE triangulum ad ZHA trian-

gulum duplam rationem habct ejus quam A8

homologum latus ad 2H homologum latus;
Similia enim triangnla in duplâ rationc sunt

homologorum laterum; et ABFAE igitur po-

lygonum ad 1!!ng polygonum duplam ra-

Par la même raison, ZN est à Ne comme le triangle ZHA est au triangle
me. Mais AM est à MF comme ZN est à Ne; donc le triangle ARE est au
triangle BEr comme le triangle ZHA est au triangle HeA (tr. 5), et par per-
mutation, le triangle ARE est au triangle ZHA comme le triangle BEr est au
triangle BAS (16. 5). Nous démontrerons semblablement, après avoir joint
’34, HK, que le triangle Bizr est au triangle HAe comme le triangle en est
au triangle AeK. Et puisque le triangle ABE est au triangle ZHA comme sur est
à AHG, et comme EI’A est à AeK, un des antécédents est à un des conséquents

comme tous les antécédents sont à tous les conséquents (12. 5); donc le triangle

ne est au triangle ZHA comme le polygone une est au polygone ZHGKA. Mais
le triangle ABE a avec le triangle ZHA une raison double de celle que le côté
homologue AB a avec le côté homologue 2H; car les trianglessemblablcs 50m
en raison double des côtés homologues; donc le polygone ABrAE a avec le:43
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73 ZHGKA vroàâyawov ælnÀdfllot’d A37" in: tionem habet ejus quam A! homologum la-
à’mP il A8 épiant; «Ami 793; 73v 2H àpâ- tus ad 2H homologum latus- Ergo simi-

Myoy rampait. Toi 3’94 fluant, ml 743 3537;. lia : 01°-

A
B

Z
H

E

. AA r K 0
HOPIEMA té. CUROLLA’BIUM. 1.

nuée-æ; J315 un) i7) 717w diaulàw 7t7pamhti- Similiter utiqne et in similibus quadrilatcris

aux: flafla-nu, 371 iv hanta-l’art A379. in) ostendetur, ca in duplà ratione esse homo-
75v 31.43Ào’7aw wÀcupô’r. 12331956» «N tu) ivrl 757 logorum laterum. Ostensum autem est et in

7pryaimr «in: allô "flâna 7è 3,43m :396- .triangulis; quare et universe similes rectilineæ
791,441 axâm7a «p34; ahana iy hantai": figuræ inter se in duplâ ratione sunt homolo-
Aâygo de) 75., âpaAo’wy armupûy, 0m? Un gorum laterum. Quod oportebat ostendere.

JYÎEMÜ. . ’
polygone mon une raison double de celle que le côté homologue AB aavec
le côté homologue 2H. Donc, etc. ’

COROLLAIRE I.

On démontrera de la même manière que les quadrilatères sont en raison
double des côtés homologues; mais cela a été démontré patir les triangles
semblables (cor. 19. 6).; donc généralement les figures rectilignes semblables
sont entr’elles en raison double des côtés homologues. Cetqu’il fallait démontrer.
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norrzMA 8’.

Rai 3337 7357 A8 , ZH 7pi7nv ciraiAo7or AaÉCu-

ptv 73v E, si AB 793c 737 infirmation: A3709

l Qin: iimp ai AB mac; 7" 2H. Ex" «N and 73

r t t l t18 t 17reÀu7unv 71”30; 7o vroàugawov , au 7o 7t7pa-
vrÀtupoy 7rp3ç 73 7t7pat’7rÀtupov ælWÀÆÉÏOVÆ A37ov

t! t a I t t t 0 l"rap n nonne; vrÂwPa. «Po; 7m tramway wha-
paiyl9, 73:17:77" si AB 7rp3; 737 Zl-l’ idtixûn P3

731773 un) in") 757 7pt7aiym° 577: nui 13:63-

t cl v t a. c N a IMu pampa; , on tu 7p"; «49mn aratAo7ov
37", 33-7111 à; si 71767:1 "p3; 7tiy’7pi’7nv 057w;

l ’ l N I Q l L I t N7o euro 7M; 7rpu7u; 01h; 717,0; 7a un 7m; «Tau-
7t’patç, 73 gluons! rai 3,4312»; aira7patoo’pwov.

AAAOË. t
Aliëôflw «il»; ami 379’933; wpoxupa’npav 3,133371

7è 7Pi’7um.

COROLLAIRE
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COROLLARIUM 1.1.

Et si ipsis A8 , ZH tcrtiam proportionalem l
sumamus , A3 ad z duplam rationem habet ejus

quam A! ad 2H. Habct autem et polygonum
ad polygonum , et quadrilatcrum ad quadrilale-
mm duplam rationem ejus quam homologum
latus ad ltomologum lalus , hoc est An ad
2H; ostensum est autem hoc et in triangulis;
quare et universc manifestum est , si trcs
rectæ proportionales sint, ut prima ad tertiam
ita futuram esse ipsam a prima figurant ad ip-
sam a secundâ , similem et Similiter descriptam.

ALITER;

Ostendcmus utique et aliter expeditius ho-
mologa triangule.

II. .Si nous prenons une troisième proportionnelle a aux droites AB, 1H, la
droite AB aura avec aune raison double de celle.que AB a avec ZHKdéf. 10. 5).
Mais le polygone a avec le polygone, et le quadrilatère avec le quadrilatère
une raison double de celle qu’un côté homologue, a avec un côté homologue,
c’est-à-dire, de celle que As a avec 2H; et cela a été démontré pour les
triangles; il est donc généralement évident que si trois droites sont propor-
tionnelles, la première est à la troisième comme la figure décrite sur la
première est à la figure semblable et décrite semblablement sur la sec0nde.

AUTREMENTa

Nous démontrerons autrement et plus brièvement que les triangles sont
homologues.



                                                                     

34e
Hamid-31.7747 7:1) vraL’Àw 733 ABTAE , ZHGKA

770457de , mati ime’xôwmv ai BE, Et, HA,
A97 A5737 3’77 imiv ai; 73 ABE 791737737 77,:3; 73

ZHA 037w; 73 EBI 97,33; 73 AHO nul 73 TAIE
57,53; 73 GKA.

13ml 73? 271.3167 i777 73 ABE 7Pi7awcy 7,5

ZHA 772171375», 73 ARE nifes 791713707 77773; 73

ZHA hanta-t’ont A3737 3x2: 3’th 3 EE wpàç 737

HA. A133 7d 43733 33 nul 73 BEY 7pi7w707 77,33;

WT D

73 HAG 7Pi7ma7 æIWÂdÆl’Ol’ŒgÂOIWDV in: tiaflp 3

BE 7173; 737 HA’ in" sipo: à; 73 ARE 7pi7w737

77,23: 73 ZHA 7pi7œ7372° 357M; 73 EBT «p3; 73

AHG. Bah", in) 3,143137 in: 73 mir 797333707
733 ARS 79171379’ 73 EBT tripe: "P3; 73 AHG &-

7r7tain’orat A6737 in: tire? 3 TE 139J: c793; 737

6A. Ami 7:3. m3743. N nazi 73 EFA 791737737 793;

73 A6K 7Pi7awo7 (rufian-1’07: A3737 ïxu 377p 3

A

BAE
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Exponantur enim rursus ABI’AE , ZHGKA

polygona, et jungantur DE, zr, HA, A8; dico
esse ut ARE triangulum ad ZHA ita EDF ad
AHQ ct TAE ad ÔKA.

O

Quoniam enim simile est ABE triangulum ipsi

ZHA triangulo , A31! igitur triangulum ad ZHA

duplam rationem habct cjus quam DE ad HA.
Proptcr eadcm utique et BEY triangulum ad BAS

-0

6

Hg J:

triangulum duplam rationem habet ejus quam
DE ad HA; est igitur ut AIE triangulum ad ZHA

triangulum ila EBP ad A86. Rursus, quoniam
simile est EBP triangulum ipsi me trian-
gnlog. E3? igitur ad [me duplam rationem
babel cjus quam r5 recta ad 0A. Propter eadcm
utique et EFA triangulum ad A91: triangulum
duplam rationem habet ejus quam TE ad 6A; est

igitur ut EBF triangulum ad me ita EFA adrE 7:93; 737 6A7 2,3777 zip: à; 73 EBF 7Pi7w707

Soient les polygones ARME, mon, et joignons se, Br, HA, ne; je dis
que le triangle ARE est au triangle ZHA comme EBI’ est à me, et comme me
est à ou.

Puisque les triangles un, ZHA sont semblables, le triangle ABE a avec le
triangle ZHA une raison double de celle que EE a avec HA (19. 6). Par la même
raison, le triangle BEY a avec le triangle HAG une raison double de celle
que RE a avec HA; donc le triangle ARE est au triangle ZHA comme le triangle
En" est au triangle ARS (11.5). De plus, puisque le triangle un est semblable
au triangle A116, le triangle EBF a avec le triangle AHG une raison double de
celle que la droite TE a avec 9A (19. 6). Par la même raison, le triangle EI’A
a avec le triangle AeK une raison double de celle que r13 a avec 6A; donc le
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793; 73 une 0370; 73 ETA 7793; 73 AGK. E971,-
x9» fi aux) ai; 73 EBT 793C 73 AHS 3570; 73

ABE 793; 73 ZHA’ au] si; :19: 73 ABE 793;

73 ZHA 037:3; 73 BEY 793; 73 une nul 73 ETA

7793; 73 A6103 0779 3&4 3375m.

i ure-ranz né.A

Toi 793 4375 t38079a’,u,t.tto hmm, nul aimant;

33737 3749m. t .
En» 7339 37.377937 757 A, B 7390793174107

733 T SFOIOY’ A3737 37: 7:13 73 A 733 B ini7

3740137.

E7713 7:39 3,53137 377:1 73 A 71:5 r, 373767767

N b
70 33’737 437g» , nul 733; 7H93 71; 774; 7min

ratinant; 45703737 Ëxu. néÀly, inti 371.3137 in:

34!
max. Ostensum est autem et ut EDF ad Aile
ita ARE ad 211A; et ut igitur AIE ad ZHA ita
DE!" ad HAO et M’A ad ACE. Quod oportebat

ostendere.

PROPOSITIO XXI.

lpsa eidcm rectilineo similia, et inter se
sont similia.

Sit enim ulmmque ipsorum A, B rectili-
ncorum ipsi P simile; dico et A ipsi B esse
simile.

Quoniam enim est simile A ipsi r, et
æquiangulum est ipsi, et circa æquales an-
gulos latera proportionalia babet. Rursus, quo-

triangle un est a me comme en est à A91K (1 I. 5). Mais on a démontré que
Bar est à me comme ABE est à au; donc un est à un comme BIEF est à
me, et comme en estàAOK. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXI.

Les figures rectilignes semblables à une même figure sont semblables
entr’elles.

Que chacune des figures rectilignes A, B soit semblable a la figure r; je
dis que la figure A est semblable à la figure B.

Car, puisque la figure A est semblable. à la figure r, ces deux figures sont
équiangles, et elles ont les côtés autour des angles égaux proportionnels (déf. 1. 6).

à,
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t n a l I r x a a. x x ’7o B 7a: 1’, 170707107 7: 70717 une , au: 7a;

a t Il l t 9 1 ,177:91 7a; me; 7377111; 7rAtu9at; œildÂ07DV en?

a l Il N A.01477907 0:91 7197 A, B 719 l” i707ai710’7 7e 3373
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miam simile est B ipsi P, et æquiangulum est
ipsi , et circa æquales angulos latera propor-
tionalia babel; utrumque igitur ipsornm A,

x t x t Il ’ , t o run 7a; 71’997 70L; Mat; 7mm; 7112091; ctraÀ0707

il y a. ’ixel’. 0,140107 à”): en) 73 A 7o B. 0729 Un

Mimi.

IIPOTAEIS ne.

t r a A: a I 7’ t t a aEd? TIWGPEÇ tueildl ËVÆÂD’ÆVÙM’I, 241! Ta d’1?

. 7 a v I «Il I N e! i 7 a1070W 80807P1W1, 091.011 Té zou GILLOIUÇ dya-

i 7 q a t v727901744674, z71À0707 anar 747 7a 1:71” atti-

a. 9 l n I N f I a70.7 erU7PdHAZ 0,140111. TE Xi! OMOIŒÇ dl’dj’l-

I l 7 E a ’P’ 7 m7PdlLllLEI’d ŒVŒÂD’ÏOY Il , X1] 4071.1 G; NIQUE!

7 I si1730x0707 03-07711.

B ipsi r et æquiangulum est et circa æquales
angulos laiera proportionalia habet. Simile igi-
tur est A ipsi B. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXII.

Si quatuor rectæ proportionales sint, et ab
ipsis rectilinca, similiaqne et Similiter descripta,

proportionalia erunt; et si ab ipsis rectilinea
similiaque et Similiter descripta proportionalia
sint , et ipsæ recta: proportionalcs erunt.

De plus, puisque la figure B est semblable à la figure r, ces deux figures
sont équiangles, et elles ont les côtés autour des angles égaux proportionnels;
donc chacune des figures A, B est équiangle avec la figure r, et elles ont
les côtés autour des angles égaux proportionnels. Donc la figure A est sem-
blable à la figure B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXII.

Si quatre droites sont proportionnelles, les figures rectilignes semblables et
semblablement construites sur ces droites, seront proportionnelles; et si des
figures rectilignes semblables et semblablement construites Sur ces droites sont
prOPOI’lÀszunCllCS, ces mêmes droites seront proportionnelles.
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EWUB’GY rimaye tôôcïau àvéào’yay a; A3,

m, raz, ne, à; à An vrpà; 7;" m 037w; .3
El 7795; ’niv ne, Inti Èvayeypeitpaœcav givre ,uiv

75v A3, TA Épuisé n un) incite; nigaud. 2666;

attaqua 7è KAB, ATA, in?» tri ’rër El, H9

Ëporé 7c tu) 5,44010: arum: :600!)de ni Ml, .
Ne. leur 211 ira-Tir à; qui KAB 796; 73 ArA
«in»; 73 MZ wpàç 1-3 N9.

E Z Ht

15135961» 7&93’51’ ,uiv AB, TA nain bobiner»?

i3, 75V (Pi El , H6 7917:1 nimbions! û O. K4) inti

in" à; ph il AB me; 1-917 TA 057w; il raz
7:95; 72;? H6, à; (Pi m ne; 731v 3 037e); ai
ne moi; "mir 0’ chicot: 894 irriy à; Il AB avec
wiv 3 057w; û EZ me; Ttiv O. AN: à; Mir à A3

343
Sint quatuor rectœ proportionales au, FA,

raz, Ho, pt An ad rA in raz ad ne, et
describtintur ab ipsis quidem An , FA similiav
que et similiter posita rccülinca KAB, M’A,

ab ipsis vcro zz, H0 similiaque et similitcr
posita rectilinCa M2, N0; dico esse ut KAB
ad AFA ila M2 ad N6.

Sumalur enim ipsis quidem A3, FA tertia
proportionalis z , ipsis vero raz, H9 tertia pro-
portionalis O. Et quoniam est ut A8 quidem
ad FA ita zz ad H0, ut FA vero ad 1 in
ne ad o; ex æquo igitur est ut An ad z ila zz
ad 0. Sed ut ’43 quidem ad z ila KM: ad

Soient A13, m, El, He quatre droites proportionnelles, de manière que A1;
soit à rA comme raz est à ne; soient décrites sur les droites A8, m les figures
rectilignes semblables et semblablement placées KAB, ArA, et Sur les droites
ez, ne), les figures semblables et semblablement placées Mz, Ne; je dis que
KAB est à ArA comme Ml est à Ne.

Prenons une troisième proportionnelle a aux droites AB, rA, et une troi-
sième proportionnelle O aux droites El, H6 (n. 6). Puisque AB est à TA
comme ez est à He, fet que m est à a comme ne est à,ot, par égalité,
se est à a comme EZ est à o (22. 5). Mais A8 est à la comme KAB est

1;"a.
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«par 7;" E 657»; 78’ KAB qui; 73 M’A, à; (N

d El æpàç 7tiy 0 037w; 75 Ml wpàç 78 N6° uti3

à; d’un 73 KAB .795; 76 ATA 057w 73 M2 api;

«à ne. cAmi N in» à; 73 KAB 795; 73 ATA 057w;

75 M2. vrpàç 76 Ne° M70 37: ini Kali à; î

A]! vrpà; 7h TA 0570:5 E2 793; 73v He.

K

A

A B TAA
N.
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APA, ut El vero ad O ila M2 ad ne; et ut
igitur un ad ArA in M2 ad ne.

Sed et sit ut un ad ArA in M2 ad ne;
dico esse et ut A: ad TA in Ez ad ne.

laE

mû
E ZE; 7d]! [ni in» du; a A8 793; 737 TA M77»:

El 793; 7M ne, :7705 à; il AB "par du TA
0570; ü El wpti; 73v l’IP, ni dmwtypz’tpau Æwd

7?: Il? 5m74": 75v Ml, Ne 3,40167 7e a) .
5,14010: adjurer tûOâ’ypaMLov 73 2P.

E7") 05V in" à; a; A]! "P6; 7è! TA 057m; si
El «p3: 761 HP, un? aîmn’ypctmau :576 ,uiv
751 AB , TA gflêldl 7c uni d’LOIIUÇ affura: 7è KAB,

ATA, 317:3 N 75v El, IIP gluant 7: un) spahi;

6 Il P
Si enim non est ut An ad TA ita Il ad ne ,

sit ut A3 ad TA ita Ez ad m, et describatur
a Il? alterutri ipsorum Ml, ne simileque et
similitcr positum rectilineum 2P.

c

Et quoniam est ut A! ad TA in zzz ad Il!)
et descripta sunt ab ipsis quidem A3, TA, si-
miliaque et similiter posita KAB, M’A, ab ipsis

vero zz, nr , similiaque et Similiter posita

à ATA (cor. a. prop. no. 6), et Ez est à o comme M2 est à Ne; donc KAB
est à ATA comme Ml est à ne (n. 5).

Mais que KAB soit à ATA comme MZ est à Ne; je dis que A8 est à TA comme

raz est à ne.
Car si AB n’est pas à rA comme E2 est à Ho, que AB soit à rA comme raz est

à Il? (in. ô), et Sur TIP décrivons la figure rectiligne Il? de manière qu’elle
soit semblable à chacune des figures Ml, Ne, et semblablement placée (18. 6).

Puisque ne est à rA comme El est à up, que les figures un, ArA décrites
sur A8, rA sont emblables et semblablement placées, et que les figures

i J
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entame 73L Ml, EP- i77w zip: ai; 73 KAB npàç

73 ATA 037w; 73 Ml 7rp3; 73 2P. T’rro’xtnau JE

mi ai; 73 KAB 717:3; 73 ATA 057w; 73 Ml 7rp3ç

73 Ne’ mi «si; cipal 73 Ml 711:3; 73 2P 057m 73

M2 9793; 73 NGG’ 73 MZ zips: :793; iné7tpov 75v

N6, 2P7 73v 1673? in: Aéyor’ 7707 cipz 3773

73 N9 797 2P. En: N «du; 3,140109 uni tipules;

influent” in sipo: us H6 737 TIF. Kcti i7m’ in"

aigri AB 7,23; 737 TA 057w; ti El 7793; 73v TIF,

in N i Il? 75119 inn il»: si); ai AB 7173; 73v
TA 037m; si EZ 717:3; 7th H6. Euh sipa 79’77aptç,

nazi 7è i517.

AHMMA.

074 (li , 3&7 eôôdypaylut in: il nazi d’un, a;

3,440370: 1675;! vràwpati inti àÀÀtiAau; titi ,

«11150,40 057m. l
E770 in nui gluant eôôtiypzppat 7è Ne, 2P,

zizi in!» «içti 9H "p3; 73v HN cari»; PH 71’133;

73v 112)in 37: in Éniv ti PH 737 OH.
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M2, 2P; est igitur ut KAB ad APA ila MZ
ad 2P. Ponitur autem et ut KAB ad ATA ita
M2 ad ne; et ut igitur MZ ad zr ita M2 ad
N9; ergo M2 ad utrumque ipsarum ne, 2P
eamdcm habet rationem; æqualc igitur est N9
ipsi 2P. Est autem ipsi simile et similiter po-
situm; æqualis igitur H9 ipsi IIP. Et quoniam
est ut A3 ad TA ita E2 ad 11?, œqualis autem
Il? ipsi H6; est igitur ut A]! ad TA ita EZ ad
ne. Si igitur quatuor, etc.

LE 3131A.

Si autem rectilinea æqualia sint et similia ,
honiologa ipsorum latera æqualia inter se esse ,
sic ostendemus.

Sint æqualia et similia rectilinea N0, 2P,
et sil; ut en ad HN ila m ad m3; dico æqua-
lem esse PH ipsi, 6H:

M2, 2P décrites sur les droites El, ne sont semblables et semblamcnt placées,
la figure KAB est à la figure ArA comme MZ est à 2P. Mais on a supposé que
me est à au comme Ml est à Ne; donc Ml est à se comme MZ est à No;
donc la figure M2 a la même raison avec chacune des figures Ne, 2P (u. 5);
donc la figure N9 est égale à la figure se (g. 5). Mais elle lui est sem-
blable, et elle est semblablement placée; donc He est égal à ne (lem. suiv.).
Et puisque se est à rA comme raz est à ne, et que m est égal à He, A8 est
à TA comme EZ est à ne (7. 5). Donc, etc.

LEMME.

Si des figures rectilignes sont égales et semblables, nous démontrerons de
cette manière que leurs côtés homologues sont égaux eutr’eux.

Que les figures rectilignes Ne, 2P soient égales et semblables, et queue
soit à HN comme en est à H2; je dis que PH est égal à en.

t 44
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Bi 7d? azurai «in, ,uiat «d’un pacifier ion-t’y.

Erre» lustrant ti PH 75; 9H. K43 37:1 in" à; a;

Pr! 7,03; 73v T12 0570; il 8H 793; 73v HN,
ne) iyaAAaiE à; Ii PH 7P3; 73v 9H 0570; si Il:
7p3; 73v HN. Mtl’ëül’ «93 si TIF 75; GH’ ,utiÇœv

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Si enim inæquales sint , una ipsamm
major est. Sir major PH ipsâ. 6H. Et quo-
niam est ut PH ad Il): ita en ad EN, et
alterne ut ru ad en ila H2 ad HN. Major
autem Il? ipsâ en; major igitur et DE ipsâ

x

S A :10
Mg gN É

E z en PÏ S Ûupas un n H2 73; HNt (son nazi 73 DE Meiëiy

’ .-1771 Tou ON’ aiÀÀai nazi 770v, 3m? sidérant”

a v J I a e N si a!ou» api: 47:70; in" n Il? 7»; H9, un: «pat.

Il h070p du 391511.

nporAsrz 17’.

T33 ila-370i": 7anÀÀuÀ37Fœlulua 7p3; 3070174

l ,1 N 1 a a. a.A070? 0x" 70V W7KUIILIVOV il nov 7Àwpwv.

EN; quare et P2 majus est ipso GN; sed et
æqnale , quad est impossibile; non igitur inte-
qualis est Il? ipsi HG, æqnalis igitur. Quod

(oportebat ostendere.

a
PROPOSITIO XXIII.

JEquiaugula parallelogramma inter se ratio-
nem habcnt compositam ex lateribus.

Car si ces droites sont inégales, une d’elles est plus grande. Que PH soit
plus grand que 6H. Puisque .Pn est à in: comme 6H est à HN, par permu-
tation, PH est à en comme r12 est à HN (16. 5). Mais nP est plus grand
que en; donc in: est plus grand que HN; donc la figure P2 est plus grande
que la figure ON (no. 6); mais elle lui est égale, ce qui est impossible; donc
les droites ne, ne ne sontxpas inégales; donc elles sont égales. Ce qu’il
fallait démontrer.

o.

PROPOSITION XXllI. c

Les parallélogrammes équiangles ont entr’eux une raison composée des
côtés.
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En!» l’enduit: waPaÀÀnÀo’ypzpyat Tel Aï,

Il, l’a-m bau-rez «à! 67rà in 76011:1]! 7:17 dm;

ErHr N’y!» 31-: 13 AI wnpaÀAnàôyfappoy 53,33;

1-3 rz waPaMnÂo’ypappor A5709 1x2: TÈV W71";-

plrov in 765v vrÀwpôv, 703 7: au ’2’er Il Br 571:3;

791v TH nul 1’05 av 3’er Il AI 7rp3ç 7th FE’.

’1’ l A.Keîrôw yaËp du": in: eàôu’zç me! 7m Br 72,;

TH’ 37;: 16061; ipse in) nul 5 Ar ri? Il? and p
rugmrrànpaîo’ôœ 73 AH rapatAAnÀo’ypayyav, un)

dada-fia 7:; 959271 5 K, tu) 9470th à; ,uÈv il

Br "p3; 7;" rH cône; fi K 717:6; 71h A, à; fi
a; AI wpàç Tùv rli du; Il A 74:3; 1M M.

OÏ alfa. X5701 13:"; 7: K vrpÈç 1M A un) ’rïïçA

vrpàç 7th M ai cul-roi n’a-1’ 1’07; 157M; 15v wha-

fâw, 737; 1-: Br 7:96; fil? rH ml 727; Aï 7913; 1’1th

TE. A»: 5 777g K 9793; 75v M A570; aboulez: Ë: Tl

1’08 1E; K 7:95; ’nly A Aéyou ne) 105 117; A TF5?
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Sint mquiangula parallclogramma A: , P2,

æqualcm ltabeutia BPA angulum ipsi BFH; dico
Ar parallclogrammum ad P2 parallclograntmum

rationem habcre composilam ex lateribus , ex
eâ quam habct Br ad PH et et c2! quam habct
Ar ad r5.

Ponanlur enim ita ut in directum sit Br
ipsi m; in directum igitur est et At ipsi
ra; et complealur AH parallélogrammum, et
exponatur quædam recta K, et fiat ut Br qui-
dem ad PH ita K ad A , ut Av. vero ad FI.
ita A ad M.

Rationcs igitur et ipsius K ad A et ipsius
A ad M cædcm sullt qua: rationcs laterum,
et ipsius 8P ad PH et ipsius AP ad F2. Sed
ipsius K ad M ratio componitur et ex ratione
ipsius K ad A et ex ratione ipsius A ad M;

Soient les parallélogrammes équiangles Ar, rz, ayant l’angle BrA égal à
l’angle ErH dis que le parallélogramme Ar a avec le parallélogramme rz
une raison composée des côtés, c’est-à-dire de celle que Br a avec m, et de
celle que or a avec rE.

Plaç0ns ces parallélogrammes de manière que la droite Br soit dans la di-
rection de la droite m; la droite ar sera dans la direction de rE (t4. t). Achevons
le parallélogramme AH; prenons une droite quelconque K; faisons en sorte que
Br soit à rH comme K est a A, et que At soit à rE comme A est à M (12. 6).

Les raisons de K à A et de A à M seront les mêmes que les raisons des
côtés, c’est-à-dire que celle de Br à m et que celle de ar à rE. Mais la
raison de K à M est composée de celle de K à A, et de celle de A à

p
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nil! ML dan-e a) 5K wFâç’ra; M A5701! Ëxu 75V

wyatt’pwar in 15v wAeuFaîr. Rai lm; Êrrw à;

Il Br 717:5; Tfly PH 957:»; 7è AI wapctÀÀnÀc’ypap-

par wpè; Tà TG’ in: à; si Br 796; ’1’th rH

051w; t; K que; Tîlv A’ aux) à; silpd Il K 7rpàç 7M

A 051w; Té Al’ "fg; qui r9. Haïku, in", in"!
à; si At wpèç vair TE 0311.); 75 r9 vraPatÀÀnÀé-

nappoy arpà; 75 I’Za ÆAX à; n AI «p5; mir I’E

quare et K ad M rationem liabct compositam
ex laleribus. Et çtoniam est ut Br ad PH ila
AP parallclogrammum ad F0; sed ut B]? ad PH

ila x ad A; et ut igitur K ad A in ar ad
P9. Rursus, quoniam est ut AI’ ad ne ila
r0 parallclogrammum ad DZ; sed ut AP ad
ra ita A ad M; et ut igitur A ad M ita r9
parallclogrammum ad FZ parallelogrammum.

3p a
oïl-ru; D; A api; 7917 M’ un) à; ripa à A tapé; Till’

M 0571.); 73 r9 wæpaMuÀo’ypaWLoy 795; 73 r2

waPaMnÀo’çpapptov. E770 01:7 1,311339", à; pli! Il

K 71723; Ttiv A 057:»; Tl: ar watPaAÀnÀo’ypappov

"P6; 75 r6 nepatÀMÀo’ypaypor, à; (N Il A 7:95;

’nlv M alla-u; 1-3 r9 wapœàànléypatttpov 711:5; 13

Tz flapatMnM’ypappovæ chia-ou d’un irriv à; 5K

5793; Tllv M 037m; 76 Aï thatAMÀâçpatppov 793;

75 Il waPaÀAnàéypœppoyd. H JXK wpôç ni? M

Quoniam igitur ostensum est ut K quidem
ad A ita Al” parallelgrammum ad r9 paral-

lelogrammnm, ut A vero ad Mita P6 pa- d
rallelogrammum ad P2 parallelogrammum; ex

æquo igitur est ut K ad M ita .AP parallc-

logrammum ad rz parallclogrammum. At
vcro K ad M rationem ltabet compositam et
lateribus; et A? igitur ad rz rationem 11a-

M; donc la droite K a avec la droite M une raison composée des côtés.
Et puisque Br est à rH comme le parallélogramme AI’ est au parallélo-
gramme r6 (t. 6), et que Br est a rH comme K est à A, K est à A comme
le parallélogramme Ar est au parallélogramme r6 (n. 5). De plus, puisque
ar est à rE comme le parallélogramme r6 est au parallélogramme rz, et que
ar est à rE comme A est à M (1. 6), A est à M comme le parallélogramme
r9 est au parallélogramme rz (n. 5). Mais ou a démontré que K est à A
comme le parallélogramme Ar est au parallélogramme r9, et A est à M comme
le parallélogramme r6 est au parallélogramme r2; donc, par égalité, K est à

-M comme le parallélogramme Ar est au parallélogramme r2 (22. 5). Mais la
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A4 à K bA5709 Ë»: TDlV wyxsiynov 117w wÀsupaw- un To

y .1 l I ’Aï Ëpd. arpo; ni rz A6707 au 70v tuyauteras. ne

A: P4 Ü I a b ’ Nun vrÀwpaw. Toi apte l’entend, un: au If» ç.

nec-rune xæ’.

marré; arapuMnMyPat’pptcu ad flip.) Tilt! dui-

Aatt’rpw wapaAAuÀo’ypamya apurai in: 793 n

3A9: mi «lambina.
En» rapatÀAnAo’ypappav 73 ABrA, (hépa-

-rpoç il? m3705! iAhmpi a"; 1;" Ar WÆPŒÂÀn-

Adapapp: t’a-m Tel. EH , OK’ zigue 31": Étant-repart

75? EH, 6K waPœÀMÀo’ypaîppuv 3,140151! in"

3A9; Ta; ABrA mi élimine.

En.) 7è? 791767"; 70:7 ABI’ flapi [du 78v
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bet compositam ex lateribus. Ergo æquian-
gala , etc.

PROPOSITIO XXIV.

Omnis parallelogrammi circa diametrum pa-
rallelogramma similia surit et toti et inter se.

Sit parallelogrammum ABrA , diameter au-
tem cjus ipsa AP, circa At autem parallélo-
gramma sint EH , 0K; dico ulrumquc ipsarum
en, 9K parallélogrammorum simile esse toti
ABt’A et inter se.

r
Quoniam enim trianguli ABT juxta unum

«Mafaïv 1’th Br l’an-au si El, àraîàoya’v in" à; laterum nr ducta est Ez , proportionalilcr est

droite K a avec la droite M une raison composée des côtés; donc le parallélo-
gramme Ar a avec le parallélogramme rz une raison composée des côtés.

Donc, etc. i
PROPOSITION XXIV.

Dans tout parallélogramme, les parallélogrammes autour de la diagonale
sont Semblables au parallélogramme entier et semblables entr’eux.

Soit le parallélogramme un, que Ar soit sa diagonale, qu’autour de la
diagonale Ar; soient les parallélogrammes EH , 6K,- je dis que les parallélogrammes
EH, ex sont semblables au parallélogramme entier ABrA, et semblables entr’eux.

Puisqu’on a mené El parallèle à un des côtés Br du triangle A131", la droite
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si BE fifi; 7th EA 0571.); si l’Z 7rpâç 1-th ZA.

Haïku in!) sz’yaivau 706 ArA flapi [du 75v
WÂEUP’ÈV’) 7th I’A litera: si 2H, dv1107" Épat3

dfllt’ aussi l’Z orpin; Tris 2A 0370; si AH qui; 7;"

HA. AÀX si; si rz rpàç vair 2A ail-rat; 321349»

me) si BE mué; 7M ÈA’ me) (il; if: il BE npàç

nia EA 037w; si AH wpàç 7917 HA, un) turn-
9Év-n5 à; si 8A fifi; 7917 AIE 057w; si AA

V7175; Tàrô AH, mati ËmÀAèE si; i BA 717:5;

A

t r! t x A» a7M AA auras; il EA 7.720; 7m! AHI "ne? «la:
ABFA, EH7 WŒPŒÂÀMÀOQPQ’ILLPLMY cinabre; s’y ElflV

A f dai wAeupal a; m’ai TÎw nanar gamay ’rnv

ô7l’à BAA. Kati in!) quaiAÀnÀÂç Ërrw si HZ.

73? Ar, in émir si [AËV dm; AHZ yawl: tri?

’ æ x xdm; AAl’, a; fi dwà HZA Tu 67:0 A1348, mu

A. ’ a. c a tnom; "nov duo Tptçaimv Troy AAT, AHZ a erra

I a t Il r K t rAAT ourler me; une» ripa en: To AAF Tptç-ut’ov
W; AHZ Tptyu’wp. Ami rai ail-rai. J’ai uni 75 ArB

Q4

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

ut BE ad 2A ila F2 ad ZA. Rursus, quoniam
trianguli APA jnxta unum laterum FA ducta
est 2H, proportionaliter igitur est ut rz ad
2A ita AH ad HA. Sed ut rz ad ZA in os-
tensa est et DE ad E4; et. ut igitur DE ad 2A
ila AH ad HA , et per compositionem, ut BA
ad A! ita AA ad AH , et alterne ut 34 ad
AA ita sa ad au; ipsarum igitur ABPA, EH
parallelégrammorum proportionalia sont latex-a

circa commnncm angulum BAA. Et quoniam
parallcla est HZ ipsi AP, æqnalis est ipse qui-
dem AHZ angulus ipsi AAF, ipse vero HZA
ipsi AFA, et commuais duobus triangulis AAI’,

AHZ ipse AAr angulus; æquiangulum igitur
est AAF triangulum ipsi AHZ triangulo. Proptcr

eadcm utiqnc et AFB triangulum æquiangu-
lum est ipsi AIE triangulo; ct totum igitur
ABFA parallelogrammum ipsi EH parallélo-

ne est à EA. comme rz est à ZA (a. 6). De plus, puisqu’on a mené 2H parallèle

à un des côtés ra du triangle au, la droite rz est à 2A comme AH est à
HA. Mais on a démontré que r2 est à ZA comme BE est à 13A; donc DE est à
EA comme AH est a HA (n. 5); et par composition, BA est à AE comme AA est
à AH (x8. 5), et par permutation, 8A est à AA comme EA est à AH (x6. 5);
donc les côtés des parallélogrammes ABI’A, EH autour de l’angle commun au

sont proportionnels. Et puisque Hz est parallèle à Ar, l’angle AHZ est égal à
l’angle Aar (29. r ), et l’angle HZA égal à l’angle ArA; mais l’angle AAr est

commun aux deux triangles Aar, AHZ; donc les triangles au, AHZ sont équi-
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7p1’7wvov leayaîuév la: au; AZE voulant un)

3on alpe. 1-3 ARIA repaMnÀéyPappov sa; EH
nupaÀAnÀoçPaÉyptp iroyalwo’v lev-nib chablons!

alpe :0"er à; Dl AA fifi; 7th Aï oïl-mg»; AH wpàç

7M HZ. a; Il JA!’ 7:98; 7;" FA canin; HZ wpàç

713v 2A, à; a; a; Ar «pl; 7th r3 057w; il A2
"Pô; valu 1E, un) 3’71 à; VlN" r3 rpôç suiv 3A

037w; a; ZE mue; 7th EA’ nul Ëml («13136610 à;

[ah Il At 717:3; 7317 TA d’un); HZ 796; du 2A,

à; Il ü AI 7:95; 1M r3 d’un; Il Al 711:5; suiv
ZE’ «bila-ou agita :6"er a); t; AI 71’923; 1’th Br oïl-m;

il HZ wpà; 7;" ZE’ 75v alpes ABTA, EH wap-
aÀÀnÀa’ypaËWuv iva’Àoyo’v de" a; WÀlUFdl a; wifi

7è; l’eut; yœylzr 3,44m». 19a: Ë") ’rà ABFA map-

aÀÀnÀo’ypaquov 11,3 EH ansznAoypa’pyqv. Aral

7è 11’1le «N 1,le 73 ARIA wapzÀAnAa’ypapluor

mal 17,5 6K wapzAÂnAoypa’pM 3,140161! Ëntr Émi-

Ttpov ripa 751 EH, 6K waPaÂÀnÀojpa’lupwv 75

ABl’A næpaÀÀnÀoyPaËpM" 3,110103 :011. Tel fi

«il 16753 sôôuypa’ppç) 3,4011 nul aîÀMlÀmç inlv

gluait ml 75 EH alpe: quaAAnAa’ypappay 753
6K napaAAnMypéppç Zpotôy le". narrât â’fu,

a t ’Pœau; Ta sçnç.
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grammo æquiangulum est; proportionaliter igi-

tur est ut AA ad A? ita AH ad Hz. Ut autem
Ar ad FA ita HZ ad 2A, ut Ar vero ad r3
ila A.Z ad ZE , et insuper ut l’B ad BA ila 1E ad

EA; et quoniam ostensum est ut. A? quidem
ad m ita HZ ad zA, ut AF vero ad ra ila az
ad ZE; ex æquo igitur est ut APad Br ita Hz ad
23. Ipsorum igitur ABI’A, EH parallelogram-

mot-nm proportionalîa sunt latera circa æquales

angulos; simile igitur est ABPA parallelogram-
mum ipsi EH parallclogrammo. Propter eadcm
utique et ABPA parallelogrammum et ipsi 61C

parallelogrammo simile est; utrumque igitur
ipsorum EH , 9K parallelogrammorum ipsi
ABPA perallelogrammo simile est. lpsa autem
eidem rectilineo similia, et inter se snnt si-
milia; et EH igitur parallelogrammum ipsi OK
parallelogrammo simile est. Omnis igitur, etc.

angles. Les triangles Ars, AZE sont équiangles, par la même raison;’douc le
parallélogramme entier ABrA, et le parallélogramme EH sont équiangles; donc
A4 est à ar comme AH est a HZ (4. 6). Mais AI’ est à rA comme HZ est à 2A,

et Ar est à rB comme A2 est à ZE, de plus, rB est à BA comme 25 est a EA,
et l’on a démontré que AI est à rA comme Hz est à 2A, et que Ar osai",
comme A2 est à 2E; donc , par égalité , AI est à Br comme HZ est au (an. 5); donc
les côtés (les parallélogrammes Ann, EH, autour (les angles égaux, sont pro-
portionnels; donc le parallélogramme ABI’A est semblable au parallélogramme
13H (défi 1. 6). Le parallélogramme ABFA est semblable au parallélogramme 6K,

par la même raison; donc chacun (les parallélogrammes EH, 6K est semblable
au Ïparallélogramme ABFA. Mais les figures qui sont semblables chacune à une
même figure, sont semblablesI entr’elles (21. 6); donc le parallélogramme EH
est semblable au parallélogramme 6K. Donc, etc;
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nPorAzIz xi. PROPOSITIO XXV.
Té; 909;", .ôeuypéfiwq, 3,1410" un) tinta, 7;; Date rectiliueo simile, et alleri dato æquale

Enfin: l’eau 73 uni-ni centime-61:. Idem constituerc.
Erre) 75 pi»: ÊOÜÈV tégéypappcr, l; JET 3,40167

cumin-10911, 1-8 ABT, de du" 700v, 73 A.ælî simile constituere , ipsum ABF, cui vcro oportet
N 74:5 ,uiv ABT aunait, 753 fi A l’en 73 gui-ra æqualc ipsum A; oportet igitur ipsi quidem

ABF simile, ipsi vcro A toquait: idem consti-

Sit datum quidem rectilineum cui oportet

curriiraflm.
lucre.

A Al
H il

M E AApplicetur enim ad ipsam quidem 8P ipsi
ABT triangule æquale parallelogrammum DE,
ad ipsam veto TE ipsi A æquale parallelo-

HapaCeCÀn’a-Bw gap napel luit: suiv Br 1-97 un

rpxyriwp 700v wapatÀAzAéypaypov 75 BE, flapi

(li Mir 1’15 w; A ila-av wapznnm’çpalupcî’ 73 rM

Zy yawl; tri erra er, si in": in: 7s? tin-8113A. grammum FM in angulo ZFE, qui est æqnalis
En? tüeeldç Élu ila-Tir ripât: Br 1771-2, si 62 A5 ipsi PBA; in directum igitur est Br quidem

PROPOSITION XXV.

Construire une figure rectiligne semblable à une figure rectiligne donnée
et égale a une autre figure rectiligne donnée.

Soit ABr la figure rectiligne donnée, a laquelle il faut construire une figare
semblable, et A la figure rectiligne à laquelle il faut la faire égale; il faut
construire une figure qui soit semblable à la figure ABr et égale à la figure A.

Construisons sur Br un parallélogramme BE qui soit égal au triangle ABr
(44 et 45. 1), et sur rE et dans l’angle er qui est égal à l’angle rBA,
construisons un parallélogramme rM qui soit égal à la figure A; la droite Br
sera dans la direction de r2, et AE dans la direction de EM (14. x). Prenons
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7515M. Rai chipera 757 Br , Il plus bobinai
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ipsi F2, ipsa vero A15 ipsi 2M. Et sumatur
inter ipsas Br, rz media proportionalis H0,
et describatur ex H9 ipsi ABF simileque et si-
militer positum ipsum KHê).

Et quoniam est ut BD ad H9 ita HO ad P2,
si autem (res recta: proportionales sint, est ut
prima ad tertiam ita ipsa ex primâ figura adipsam

ex secundâ, similem et similiter descriptam;
est igitur ut Br ad FZ ita ABP triangulum ad
KHO triangulum. Sed et ut Br ad rz ila ne

71”93; T3 KHG 7PI7uvov5. AM9; a) si; si Br 7:73; parallelogrammum ad il parallelogrammum 5
73v Il 037w; 73 BE wapaMnAo’ypalupov 7,3; 7è

E2 wapaàànàéypappw uni à; ripa: 73 ABT 7Pi-

7av3v vrp3ç 73 KHe qu’un" 357w; 73 DE wap-

1MnÀ69pappov 7rF3ç 73 El wcpzAMÀéypaptpov’

iratAÀciE citant à; 73 ABr 7Pi7aw3v 717:3; 73 BE

napaMnÀo’ypappov 037m 73 KHe 7,313on «p3;

73 E2 wmàànkôypagqsov. leur (93 73 ABT 7Pi-

7awor Tl; BE repaMnÀogpz’pqr 773v 1p: mati 73

KHG TPIBBVOV 733 El rapatÀMAagpcîyprp. AÀÀà

ta El wapqàànxégrfaplucy 753 A Ërriv 77m" ami

et ut igitur ABP triangulum ad KHO triangu-
lum ita Il parallelogrammun ad Hz parallelo-
grammum; alterne igitur ut ARE triangulum
ad Il! parallelogrammum ita me triangulum
ad EZ parallelogrammum. Æquale autem An]?

triangulum ipsi ne parallelogrammo; æquale
igitur et ICI-10 triangulum ipsi E2 parallélo-
gramme. Sed E2 parallélogrammum ipsi A est

æquale; et KHO igitur ipsi A est æquale. Est
autem KHG et ipsi ABFfiimilc; ipsi igitur data

une moyenne pr0portionnelle Ha entre les droites Br, rz (15. 6), et sur
ne construisons une figure me semblable a la figure ABr et semblablement
placée (18. 6).

Puisque Br est a ne comme He est à rz, et puisque, loquue trois droites
sont proportionnelles, la première est à la troisième comme la figure cons-
truite sur la première est à la figure semblable construite sur la seconde, et
semblablement placée (cor. a. prop. ao. 6), la droite Br est à la droite rz
comme le triangle ABr est au triangle KHe. Mais Br est à rz comme le para]-
lélogramme BE est au parallélogramme Ez (r. 6); donc le triangle ABr est au
triangle KHe comme le parallélogramme BE est au parallélogramme E2; donc,
par permutation, le triangle ABr est au parallélogramme RE comme le triangle
KHe est au parallélogramme E206. 5). Mais le triangle ABr en égal au parallélo-
gramme BE; donc le triangle me est égal au parallélogramme E2. Mais le pa-
rallélogramme El est égal a la figure A ; donc le .triangle me est égal à la figure A.

45



                                                                     

354
18 KHO nife: au; A irriv leur. En: Il 75 KHG
ml ’rî ABT glaner 74:5 alpe. F0907; tôau’ypéppq.»

75 ABT épater, ami «in? 7è" hait-n au? A5 leur

78 nul-ni turion-171: ’rà me. 07",; la». ruina.
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par Éoazpzôgî, gporév fr; Tl; 3A4» un; ËflOI’HÇ
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A73 wapaÀMÀona’ppou wifi 705 ARIA map-

nMnÀéyszLov nipppiirôw’ 73 Mill-l, 3,110101

71,3 ANA Mal imitas adjurer, unîw 7min
in» «.615 Ttiv 67:3 AAB’ N’y!» 31-: wifi TIlV atti-

wiv îrépwpo’v in: 73 ABI’A Tél AEZH.

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

rectilineo A31" simile, et alterî dato A æquale

idem constitutum est REG. Quod oportebat
facere.

PROPOSITIO XXVI.

Si a parallclogrammo parallelogrammum au-
feratur , et simile toti et similiter positum, com-
munem angulum habens cum ipso ,1. circa eam-
dcm diametmm est circa quam totum.

A parallelogrammo enim ABI’A parallclo-
grammum aufcratui’ AEZH, simile ipsi ABFA

T

et similiter posilum, communem angulum ha-
bens AAB cum ipso 5 dico circa eamdcm diama-
trum esse ÀBPA circa quam ipsum AEZH.

Mais le triangle KHG est semblable au triangle ABT on a donc construit la fi-
-gure-KH9:semblableà la figure rectiligne donnée ABT, et égale à une autre figure
donnée A. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXVI.
Si d’un parallélogramme on retranche un parallélogramme, semblable au pa-

rallélogramme entier, et semblablement placé , et ayant avec lui un angle com-
mun, ces parallélogrammes seront autour de la même diagonale.

Que du parallélogramme ABrA on retranche le parallélogramme AEZH, sem-
blable au parallélogramme ABrA et semblablement placé, et ayant avec lui
l’angle commun AAB; je dis que le parallélogramme un est autour de la
même diagonale que le parallélogramme AEZH.
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Mû flip, èaa’ si donnât, invar cul-rot? si hai-

prrpo; si AGI, mi iuCAnOtÎb-a il HZ 94159490 i7ri

78 93, nui 5’an ælè 70:7 e 670759; Tôy AA ,inr

wapéAAuÀoç si 6K.

15ml 05v mpi suiv 157m4 dréperpo’y ion ni

ABI’A si; KH, d’unir ici? 73 ABrA 71:3 KH5’

écru d’un (553i AA mati; flint A8 sans; si HA
qui; suiv AK. En: au) rirai très! 51491611314
1-57 ABrA, EH, mais à; si AA mais; Tri! AB ai;-
Taç si HA 795; Tiir AE’ mati «le nifes si HA qui;

TDlV AK 0310; si HA mai; suiv AE° si HA fifi

795; inti-ripa" 75v AK , AE 757 ails-tir ixu 7&0’709’

in citadin-i1 si AIE 7,5 AK , ai iÀai’r’rw 75mm",

51129 irriy échina-oy- otix in otites irrl mpl triiy
4573i! dissiperpor Té ABI’A 753 KH’ flapi TiiY cul-

qui! in irri fringuer 73 ABI’A wapaAAnÀé-

napper 71,5 AEZH waPaAÀnAoypaippqo. Hà? 5sz

45ml rapaÀÀnÀoypaipyou , ni ni. ifîç.

Non enim , sed si possibile , sit ipsius
diameter AOP, et éjecta HZ producàtur ad e,

et ducatur per 9 alterutri ipsarum AA, Br
parallell 6K.

Quoniam igitur circa eamdcm diameirum.
est ipsum ABPA circa quam ipsum KH, si-
mile est ABFA ipsi KH; est igitur ut AA ad
A3 ita HA ad AL Est autem et proptcr simi-
litudinem ipsorum ABI’A, EH, et ut AA ad A:

ita HA ad AIE; ct ut igitur HA ad AI ita HA ad
A55 ipsa HA igitur ad ntramque ipsarum AK,
Ali eamdcm habet rationem ; æqualis igitur est

AE ipsi Ait, minor majori, quod est impossi-
bile; non igitur non est circa eamdcm diamé-
trum ipsum ABFA circa quam ipsum [CH ; circa
eamdcm igitur est diametrum ipsum ABPA
parallelogrammum quam AEZH parallélogram-

mum. Si igitur a parallelogrammo, etc.

I Que cela ne soit point, mais, si cela est possible, que A91" soit sa diagonale,-
prolongeons HZ vers a, et par le point 0 menons 6K parallèle à l’une ou,

à l’autre des droites AA, Br. A - .
Puisque les parallélogrammes Aura, KH.50ut autour de la même diagonale,

le parallélogramme 338m est semblable aurparagllélogramme KH (34. 6); donc
AA est à AB comme HA est à AK (déf. r. 6). Mais à cause de la similitude
des parallélogrammes Aura, EH, la droite AA est à AB comme HA est à AE;
donc HA est à AK comme HA est à A12 (ri. 5); donc HA a la même raison
avec chacune des droites AK, A15; donc AE est égal à AK (g. 5), le plus
petit au plus grand, ce qui est impossible; donc les parallélogrammes ABrA ,
1m ne peuvent point ne pas être autour de la même diagonale; donc les p3.
rallélogrammes ABrA , AEZH sont autour de la même diagonale. Donc, etc.
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nporaztz ut.
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76W lima? n’apntÀAthypéppotç, 5,440101; n lai

épela; "miroit et; livré 1:7; flueriez; cirant:-
Çopiwp, ,m’ytrro’y in: 1-3 in?» qui; ilfllfll’dç

wapaCaAAâpwor wapaMnAéypaWov, 311.0107 37

A T; insippaw.
Em filetât si A8, zani Tua-pirata dix: armai.

mi r, ml marpaCiCMia-ôu «qui ’flll’ «rififi A8

"3962:7 si AA nupaMnAo’ypaHLov iMe’ïmv nm:

PROPOSITIO XXVII.

Omnium ad eamdcm rectam applicatornm
parallelogrammorum et deficientium figuris
parallelogrammis , similibusque et similiter
positis ipsi ex dimidiâ descripto, maximum
est ipsum ad dimidiam applicatum parallelo-
grammum, simile existens defectui.

Sit recta An, et secetur bifariam in r, et
applicetur ad eamdcm AB rectamipsum AA
parallelogrammum dcficiens figura parallelo-

wnpaMnÀoypaippp sa? TE , 3,4019» 7: un) 5min; grammà TE , similique et Similiter positâ ci ex
19min» fifi été 75; riparia; d’VÆQzPŒQËVTI 1-57; dimidiâ A]! descriptæ, hoc est ex ipsâ ra 5 dico

AB”, florin: 757; 113° N’y. 31-; min-gy 781, omnium ad. An applicatorum parallelogram--

PROPOSITION XXVII.

De tous les parallélogrammes qui sont appliqués à une même droite, et
qui sont défaillants de parallélogrammes semblables au parallélogramme décrit

sur la moitié de cette droite, et semblablement placés, le plus grand est
celui qui est appliqué à la moitié de cette droite, et qui est semblable à son
défaut.

Soit la droite An; que cettre droite soit coupée en deux parties égales au
point r, et qu’a la droite AB soit appliqué le parallélogramme A4 , défaillant du
parallélogramme TE , semblable à celui qui est déctrit sur la moitié de la droite
A3 , c’est-à-dire sur r3, et semblablement placé; je dis que de tous les parallélo-
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mirera 73 Kei- éàov vip: :73 r0 3M,» rai KE

iniv iras. And qui r9 753 TH irriv Yen, inti
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morum, et deficientium figuris parallelogram-
mis similibusque et Similiter positis ipsi r12,
maximum esse A4. Applicetur enim ad AB
rectam ipsum A2 parallelogrammum , dcficiens
figurâ parallelogrammâ K0, similique et simi-

liter posità ipsi TE; dico mains esse AA ipso
A2.

Quoniam simile enim est TE parallélogram-

mum ipsi K0 parallelogrammo , circa eamdcm
sunt diametrum. Ducatur corum diameter An ,
det cscribatur figura.

Quoniam igitur æquale est PZ ipsi 2E, com-
mune addatur K9; totum igitur F0 toti 11’.
est æquale. Sed r0 ipsi Ni est æquale, quo-
niam et ipsa AV ipsi PIB æqualis est; et HI?
igitur ipsi EX est œquale. Communb addalur
r2; totum igitur A2 ipsi AMN gnomoni est
æquale; quarept F2 parallélogrammum , hoc

est AA, ipso A2 parallclogrammo majus est.

grammes qui sont appliqués a la droite A3, et qui sont défaillants de parallélo-
grammes semblables au parallélogramme r12, et semblablement placés, le plus
grand est le parallélogramme AA. Car appliquons a la droite AB le paral-
lélogramme Al, défaillant du parallélogramme KG semblable au parallélo-
gramme r13, et semblablement placé; je dis que le parallélogramme AA est plus
grand que le parallélogramme A2.

Car puisque le parallélogramme r13 est. semblable au parallélogramme K9,
ces deux parallélogrammes sont placés autour de la même diagonale (26.6l.
Menons leur diagonale A3, et décrivons la figure. l

Puisque le parallélogramme rz est égal au parallélogramme la (45. 1) ,
ajoutons le parallélogramme commun me; le parallélogramme entier r9 sera
égal au parallélogramme entier K12. Mais r9 est égal à rH (56. r), parce que
la droite Ar est égale à la droite ra; donc Hr est égal à II.-Ajoutons le pa.
rallélogramme commun r1, le parallélogramme entier Al sera égal au gnomon
AMN ; donc le parallélogramme r15à c’est-à-dire le parallélogramme AA, est plus i

grand que le parallélogramme Az (56. r).
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Etna) yaip vains si AB 7,1.tn9e’îm dix: zanni

75 r, sur) wzpaCÀnôiv Iris AA ËÀÀsÎ’mv sida 7c;

TM, suri rupaCsCÀsirÛœ arabas flapi 79v AB 73

AIE wupaàànào’yfatlupov bruiras 7g; A2, ripois»

7s mi égala; saurin.» 71,3 aisrà 75; sipua’tt’d; 75’:

A8, 71,7 rM- Abus 37s gazois in: 73 in?) 754:8
iulfeldç wapaChnÛiW-rô AA 705 AE.

A

Rani flip glanés! i771 7è AZ 7;; rM, flêfl Tsiv

crû-ris sin flairas-sport irrw minis dlaipa’îfdç si

EB, suai scat-rayeypaieeœ 73 0765741.

Karl inti i’a-oy in) 73 AZ nil-AG, irai suri
si ZI-I 7g? HG’ flairas à”): tri AZ 70:7 KE. 1707 N

7è AZ 797 AA’ [saïgas sipo: suri 73 AA 705 15K.

Kosvày rponeicrôu9 7è KAt 37m! ripa. 7d AA 3Mo

a. A l 9 y I Ü A l .;N7cv AE perles en". Huy-ru: capa, un: 7st sang.

Sit enim rursus A! secta bifariam in P, et
applicatum ipsum AA, deficiens figura FM,
et applicetur rursus ad A! ipsum AE paralle-
logrammum, deficiens ipso A2, similique et
Similiter posito ipsi FM ex dimidiâ A3; dico
mains esse ipsum ad dimidiam applicatum AA
Ipso A3.

B

Quouiam enim simile est A2 ipsi FM , circa
eamdcm sunt diametrum; ait corum diamev
1er E3, et describatur figura.

Et quoniam æquale est Al ipsi A6, quo-
niam et ipsa ZH ipsi HO; majus igitur Az
ipso K12. Æquale autem A2 ipsi AA; mains
igitur et AA ipso BK. Commune addatur RA;
totum igitur AA toto A15 mains est. Omnium
igitur, etc.

Coupons de nouveau la droite A8 en deux parties égales au point r, et
appliquons à cette droite le parallélogramme AA, défaillant du parallélogramme

rM, et de plus appliquons a la droite AB le parallélogramme AE défaillant
du parallélogramme Al, semblable au parallélogramme décrit sur la moitié
de AB, et semblablement placé; je dis que le parallélogramme AA- qui est
appliqué à la moitié de cette droite est plus grandi que le parallélogramme AE.

Car, puisque les parallélogrammes Al, rM sont semblables, ces deux paral-
lélogrammes sont autour de la même diagonale (26. 6); soit EB leur diagoo

uale, et décrivons la figure. - A ’Puisque AZ est égal à A9 (56. I), car 2H est égal a ne, AZ est plus grand
’ que KE. Mais A2 est égal à AA (45. r); donc AA est plus grand que EX. Ajou-

tons le parallélogramme commun KA ; le parallélogramme entier AA sera plus
grand que le parallélogramme entier AE. Donc, etc.
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x

PROPO SITIO XXVIII.

Ad datam rectam dato rectilineo æquale pa-

rallelogrammum applicare , dcficiens figura
parallélogrammâ simili ipsi date; oportet
utique datum rectilineum cui oportet arquait:
applicare, nonlmajus esse ipso ad dimidiam ’

applicato , similibus existentibus dcfectibus
4 et ipso ad dimidiam et ipso cui oportet

simile deficere.

Sit data quidem recta A8, datum vero r

sôôd’ypamor, ë à? Yves musai 751 A]! superclas-

Mir, 75 r, [à fuîtes in 705 3:75 75; sima-rias
rectilineum , cni oportet æqnale ad A3 appli.

care, non mains existens eo ad dimidiam

PROPOSITION XXVIII.

A une droite donnée appliquer un parallélogramme qui soit égal à une fi-
gure rectiligne donnée, et qui soit défaillant d’un parallélogramme semblable
à un parallélogramme donné : il faut que h figure rectiligne donnée ne soit
pas plus grande que le parallélogramme appliqué à la moitié de la droite
donnée; le défaut du parallélogramme appliqué à la moitié de cette droite
et le défaut de celui. qui doit être défaillant d’un parallélogramme semblable
étant semblables entr’eux.

Soit An la droite donnée, et r la figure rectiligne à laquelle doit être égal
le parallélogramme qu’il faut appliquer à la droite A8; que la figure recti-
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7aparCaÀAaps’rau, 5,4401?» 597M 75v iMaIppé- applicato, similibus existentibus défectibus ,

""3, 1,5 Aï angoras imam" 75 A- (MIN ampè ipsum autem A oui oportet simile deficere 5
75v Joôeïmr «Maïa 75v AB 753 hein: séflu- oportet igitur ad datam. rectaux AB dato rec-

ypa’lupqa 7:5 T in! 7apatAÂssAéypatypar 7419:- tilineo r æqualc parallelogrammum applicare.
saïs, intimas d’à: wapzMnAoypaîHrço , d’un], deficiens figurâ parauelogramma, simili existent:

4 ipsi A.il?! A.

A

Ts7ptiadæ si AB fixas une: 75 E tupaïas, sati Secetur A3 bifariam in B pnncto , et
describatur ex ipsâ EB ipsi A simile et simi-
liter positum EBZH, et eomplcatur AH paral-
lclogrammum; AH utique vel æquale est ipsi
P, vel mains ipso, 0b dcterminationem. Et
si quidem mquale est AH ipsi P, factum crit
propositum; applicatum crit enim ad datam

aisaysypaiçOœ ai75 717; EB 7:25 A épatas mi éludas;

mitasses 75 EBZH, sati wp7t7Mpaia-6as 75 AH
7apmnàa’7pappar 75 N AH in: i’a’ar ia7l

in d i au l l 0l l7p r, si suifas une, du 7ay GPM’MOWL-
Bi pis 53V ila-av irri 75 AH 75 1’, wyas5ç «il!

V t a I r i A lun 7a s7s7atx9ev’ 7apatCsCAn-rm 7429 711m 7s"

hennir :6807! 75v AB 7a? Ëaûe’vw tdotl’ypd’lupqs rectam A3 date rectilineo P æquale parallelo.

71:5 r 770v 7aFaAAnA67P1Æugy 73 AH, .ËAAgîe-roy grammum AH , dificicns figura parallelogramxnà

ligne ne soit pas plus grande que le parallélogramme appliqué à la moitié ’
de AB, les défauts étant semblables, et soit A le parallélogramme auquel le
défaut doit être semblable; il faut à la droite donnée A8 appliquer un parallélo-
gramme qui soit’égal à la figure rectiligne donnée r, et qui soit défaillant
diun parallélogramme semblable au parallélogramme A.

CoupOns la droite A8 en deux parties égales au point E (Io. r),- sur sa
décrivons le parallélogramme EBZH semblable au parallélogramme A, et sembla-
blement placé (18. 6) , et terminons le parallélogramme AH; le parallélogramme
AH sera égal à la figure r, au plus grand, d’après ce qui a été dit. Si le parallélo-

gramme AH est égal à la figure r, on aura fait ce qui était proposé; car on aura
appliqué a la droite AB un parallélogramme AH semblable à la figure rectiligne
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N prias in: 75 H8 755 r, 71:57;: 7:7 57290947
77W, 797 ü A épatas Inti ipsins; suifasses 75
asti-r5 cossa-7&7» 75 KAMN. AAÀai 75 A 793 HB

irris’t épatas” secti 75 KM in 7g; H8 577i! 5,14017.

E770: m5 6’40’À070Ç si fait; KA 7g? HE, d tri AM

751-12. Rai brai ila-as in) 75 HB 757; F, KM,
paîfas ails: i775 75 H8 705 KM° guzlas tripes 577i

nazi si [ais HE 7:7; AK, a. hi HZ fait; AM. licitant

737 Mess KA in si H5, 75 dé AM in 5H0, la;
wy7e77mpaia-8w 75 EHOI’I 5.-tzlratMnÀéypaWass

7707 ripas sati épatés in: 71; KM 75 m7. Ami
’75 KM 7g; HB égalés intss nazi 75 En sipo: 743

HB épatés irrI’ 7epl 75s dénis cipcs draines-pais

in: 75 HI! 7g? HB. Erre 1576s ÜdIPHTPOÇ Ê

HUE , secti xdfatye’ypaiçaw 75 misa.

E7sl ails iras in) 75 EH 757; r, KM, ris 75

il simili enistenti ipsi A. Si autem non , mains

est SE ipso r. Æqnale autem en ipsi H3 ;
mains igitur et H3 ipso P. Quo utique mains
est H3 ipso r ei excessui æquale, ipsi autem
A simile et Similiter positum idem constituas
tur KAMN. Sed A ipsi H8 est simile; et KM
igitur ipsi H8 est simile. Sit igitur homologa
quidem KA ipsi H2, ipsa vero AM ipsi Hz.
Et quoniam æquale est H3 ipsis 1’ , KM, majus

igitur est H3 ipso KM; major igitur est et ipsa
quidem H]: ipsâ AI, ipsa v’ero HZ ipsâ AM.

Ponatur ipsi quidem RA æqualis Hz , ipsi vero
AM .œqualis H6, et compleatur 1H01! parallé-

logrammum 5 æquale igitur et simile est ipsi KM

ipsum HH. Sed KM ipsi H3 Simile est; et HI!
igitur ipsi H3 simile est; circa eamdcm igitur
diamétrum est HI! circa quam H3. Sit corum
diameter H118, ct describatur figura.

Et quoniam æquale est 3H ipsis r, KM,

donnée r, et défaillant d’un parallélogramme’Ez semblable au parallélogramme

A. Mais si cela n’est point, se est plus grand que r. Mais 0E est égal a ne;
donc H3 est plus grand que r. Construisons. le parallélogramme KAMN égal à
l’excès du parallélogramme HB sur la figure r , et semblable au parallélogramme

A, et semblablement placé (25. 6). Mais le parallélogramme A est semblable
au parallélogramme H8 ; donc le parallélogramme KM est semblable au parallé-
logramme HB. Que la droite KA soit l’homologue de la droite H15, et la
droite AM l’homologue de la droite Hz. Puisque le parallélogramme HB est
égal aux deux figures r, KM, le parallélogramme HB est plus grand que le
parallélogramme KM; (une HE est plus grand que AK, et HZ plus grand
que AM (no. 6). Faisons H5 égal à KA, et Ho égal à AM (5. 1), et ache-
VOns le parallélogramme EHOH (51. t)’;; le parallélogramme un sera égal et
semblable au parallélogramme KM (24. 6). Mais le parallélogramme KM est;
semblable au parallélegramme H8; donc le parallélogramme Hn est semblable
au parallélogramme HB (2l. 6); donc les parallélogrammes Un, HB sont autour
de la même diagonale (26. 6). Soit HUE leur diagonale, et décrivons la figure.

Puisque le parallélogramme 8H est égal aux deux figures r, KM, et que
46
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quorum un ipsi KM est æquale; reliquus
igitur 10X gnomon reliquo r est æqualis. Et

’ quoniam æquale est OP ipsi ES, commune

apponatur un; totnm igitur on toti En æquale
est. Sed En ipsitTE est æquale, quoniam et
latus A]! lateri En est æquale; et TE igitur
ipsi OB est æquale. Commune apponatur 22 5

totum igitur TE toti 10x gnomoni est æquale.
Sed 10x gnomon ipsi r ostensus est æqualis 5
et AH igitur ipsi r est æquale.

A

napè au?! hach-cr alpe: «56.70 1-57 A]! 1-9?

foehn lôôuypaîppqn 75 r 7re? wapaMnAo’ypap-

par waPaCÉCAnTaI 76 2T, Enfin" fiât wapæMn-

Aoypéwqo 71,3 PIB 8,4011; 3’771 143 A, îmnNmP

«à m; w; un Épolôy in". 071-cf (à: 7013m1.

At! datam igitur rectam A3 dato rectilineo
F æquale parallelogrammum applicatum est 2T,
dificiens figurâ parallelogrammâ Un simili

existenti ipsi A, quandoquidcm un ipsi un
simile est. Quod oportebat facere.

un est égal à KM, le gnomon restant rox est égal à la figure restante r. Et
puisque 0P est égal à a: (45. 1), ajout0ns le parallélogramme commun
ms; le parallélogramme entier on sera égal au parallélogramme entier En. Mais
En est égal à TE (56. x), parce que le côté AE est égal au côté EB ; donc
TE est égal à on. Ajoutons le parallélogramme commun :2; le parallélo-
gramme entier T2 sera égal au gnomon entier Tox. Mais on a démontré que
le gnomon rox est égal a r ; donc AH est égal à r.

On a donc appliqué à la droite An un parallélogramme 2T, égal à la figure
rectiligne donnée r, et défaillant d’un parallélogramme nB semblable à Io, puis-

que IIB est semblable à un. Ce qu’il fallait faire.
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UPOTAÉIE xô’.

flapi 737 îoôeî’my züôeîav 75 ricain: «leu-
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émpCaiÀMr si?" wzpzAÀnAoyPépyqa 3,4019 71,:

33607:.
Erre» tiptêy 9:36:77: filetiez Il A3, 73 à. 339i!

tôûéypatppoy, A? 3’709 flapi 7M A8 napatCœ-

A177, 73 r, ,5 IN Aignan dmpCatÀtTr, 73 At
«FITN napel 7Iiv AB téûeîaty 795 r eôôuypa’ppp

7707 rupæÀAnÂo’ypzlupov WÆPathtÀtTV, dmpCat’À-

Mr il?" wapaAAnÀoypa’pqu époi?) 7g? A.

N Il O-E

l t t x *Tendue-8a ri A8 fixa 5m71 7o E , aux «raye-

l Il
witpem aivro 75’; El! 71,3 A OHOIOV ami Êyoiw; mi-

lans! wapaAÀnÀéypzwwv 73 B2, un) WVLLILLÇO-

PROPOSITION

PROPOSITIO XXIX.

Ad datam rectam dato rectilineo æquale pa-
rallelogrammum applicare, cxcedens figurâ pa-
rallclogrammâ simili datæ.

Sit data quidem recta A3, datum vero rec-
tilineum 1’, cni oportet æqunle ad A3 applicare ,

A autem cui oportet simile applicare 5 oportet
igitur ad A8 rectum ipsi r rectilineo æquale
parallelogrammum applicare, exccdcns figuré
parallelogrammâ simili ipsi A.

K (9
H

Seeetur A3 bifariam in 2 , et describatur
et En ipsi A simile et Similiter positum paralle-
logrammum BZ , et utrisque simul quidem BZ ,

XXIX.

Appliquer à une droite donnée, un parallélogramme qui soit égal à une fi-
gure rectiligne donnée, et qui soit excédent d’un paralIéIOgramme semblable
à un parallélogramme donné.

Soit AB la droite donnée, à laquelle il faut appliquer un parallélogramme
qui soit égal a une figure rectiligne donnée r, et qui soit excédent d’un pa-
rallélogramme semblable à un parallélogramme A; il faut à la droite AB appliquer

un parallélogrgmme qui soit égal a la figure rectiligne r, et qui soit excédent
d’un parallélogramme semblable au parallélogramme A.

Coupons AB en deux parties égales au point E (9. I), sur la droite en dé-
crivons le parallélogramme BZ semblable au parallélogramme A et semblable-
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71’931; p37 737; BZ, r 700v, 79; «N A ZflDIOV nazi

épointe métayer 73 4573 71192771571: 73 116°

Ëpowv ripa in) 73 H6 7ê EN. OFO’ÀGQOÇ a:

("la si p39 K0 73 ZA, Il «il KH 7? 2E. Kal
irai pâté» in: 73 H6 703 ZB, ,utiëwv «in Ënl

ml 5,1439 K6 73; ZA, î «N KH 75?; ZE. E152-
CÀn’o-Ûwa’atv ni ZA, ZE, ml 737 p.0 K6 70115770

ai ZAM, 7g? J? KH in il ZEN, mati wymvrÀn-

z A: M.
. k g lE NAl Yklèàl)

i N IF":9679m 73 MN’ 73 MN aigu 755 HG irai! 72’ in:

un) glacier. ANA 73 H6 713 EA ion-lu atteler.
un) 73 MN alpe: 7,5" EA Ëpow’v ira-7:. 772p) 73v

157113! à”): défleurir i771 73 EA 753 MN. Fixez»

aû7ôy si 3744.27.30; si ZE, nazi 2474799499» 73

ailla"15ml 3513 in)! in) 73 H6 70T; EA , 1’, aimai

r æquale, ipsivero A simile et Similiter posi-
tum idem constituatur HO; simile igitur est
H8 ipsi EA. Homologa autem sit K6 quidem
ipsi ZA, ipsa vero K11 ipsi 2E. Et quoniam
majus est H9 ipso ZB, major igitur est ct ipsa.
quidem KG ipsà ZA, ipsa vero 1m ipsâ ZE.
Producantur ipsæ ZA, ZE, et ipsi quidem K6
æqualis sil ZAM, ipsi vero Il! æqualis ZEN

K G)

H

et complcalur me; ipsum MN igitur ipsi H0
æqualeque est etsiInile. Sed HG ipsi SA est
simile; et MN igitur ipsi 2A simile est; circa
eamdcm igitur diamctrum est ipsum EA circa
quam MN. Ducatur corum diameter 22, et
describatur figura.

Et quoniam æquale est HG ipsis RA, r,

ment placé (t8. 6), et COnStruisous le parallélogramm; He égal aux deux
figures EA, r, et semblable au parallélogramme A, et semblablement placé
(25. 6); le parallélogramme He sera semblable au parallélogramme EA. Que
K9 soit l’homologue de ZA, et KH l’homologuc de 2E. Puisque ne est plus
grand que 23, la droite ne est plus grande que 2m, et la droite un plus
grande que 2E. Prolougeons ZA, zr, que ZAM soit égal à ne, et ZEN
égal à KH (5. 1), et achevons le parallélogramme MN. Le parallélogramme
MN sera égal et semblable au parallélogramme He. Mais le parallélogramme
ne est semblable au parallélogramme EA:; donc le parallélogramme MN est
semblable au parallélogramme EA (21. 6); donc les deux parallélogrammes
15A, MN sont autour de la même diagonale (26. 6). Menons leur diagonale
2:, et décrivons la figure.-

Puisque le parallélogramme He est égal aux figures 15A, r, et que

-.-.-------.

du: -
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73 ne Tl; MN l’a-or 377k aux) 73 MN alfa 707;

15A, I’ leur i771. Kelvin! 45931957940 73 EN A0173;

défet 3 aidé!) prépa! 75 I’ irriv 770:4. K1) inti

in Ënlv li A15 75 En, 773v in) Ml 73 AN 7:;
N8, 731175771 743 A0. Kelvin amatirez» 73 ES.”

37ml d’un 73 A3 l’a-av in) 797 0X? prénom.

AM3 à 0x7 yyaipwr 73 1’ in; i074” mi 7o A5

n! a. fil a lupas 7go 1’ MW un".

Hapà 731 fieriez! sipo; sôôeîœv 7h AB 7g;

foehn eéeuypz’ppqc Tl; 1’ l’oscar vranîuÀuNiypaft-

par aupaCÉCAmm 73 A3, émpCæ’AAc-r tifs:

wapaàànàoypa’ptyç 743 HO 3,41014.) 5:74 7g; A,

1m) au) 7? 2A Ëe’riy rigoler 730115. 0:72? Un

7015km.

ne est égal à MN, le parallélogramme
tranchons le parallélogramme commun

365
sed H6 ipsi MN æquale est; et MN igitur
ipsis EA, r aquale est. Commune aufcratur
2A; reliquus igitur 1’XO gnomon ipsi P est
æqualis. Et quoniam æqualis est A]! ipsi E3,

æquale est et AN ipsi N3, hoc est ipsi A0.
Commune apponatur ES; totum igitur A2 æ-
quale est ipsi tu? gnomoni. Sed on» gno-
mon ipsi P æqualis est; et A! igitur ipsi r
æquale est.

Ad datam igitur rectam A8 dato rectiliueo
r æquale paI’alle’logranImum applicahun est

Aï, excedens figurai parallelogrammâ 1’10 si-

mili existenti ipsi A, quoniam et ipsi EA est
simile on. Quod oportebat facere.

MN est égal aux figures 15A, r. Re-
EA; le. gurruon restant son: sera égal

à r. Et puisque AE est égal à en, le parallélogramme au est égal au paral-
lélogramme NB (56. 1); s’est-adire au parallélogramme A0 (45. 1). Ajoutons
le parallélogramme commun E3, le parallélogramme entier A3 sera égal au
gnomon (entier on». Mais le gnomon «PX? est égal à r ; donc le parallélo-
gramme AE est égal à r.

On a donc appliqué à la droite donnée A3 un parallélogramme A3 qui
est égal à la figure rectiligne donnée r, et qui est excédent d’un parallé-
logramme no semblable au parallélogramme A, parce le parallélogramme sa
est semblable au parallélugramme on. Ce qu’il fallait faire.
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IIPOTAZIE A’.

Ttiv 90627740 téeeîàtv mmpatrpirnv Ézpcv mai

Fia-or Àé’yw 7t,ueÎv.

1337m il chahut 930274 marmenteau» il AB’

«le? a.) 73v AB 23627:" 92’qu mi pica? 2.670?

79H25;

Arayeypiww 743.91 c173 7:7; A8 7e7pi7wav
73131, uni wapatCsCÀIiaBm 7min.) 73v Al’ 743 BI’

ieoy napaMJIM’yPœÆuar 73 TA , ÛmpCz’AÀov si?"

73 AA 314319: 7c; Bl’.

PROPOSITIO XXX.

Datam rectum tcrminatam secundum extre-
mam et mediam rationem sccare.

Sit data recta terminata A3; oportet igitur
AB reclam secundum extremam et mediam
rationem secare.

Describatur enim ex A8 quadratum BI’, et
applicelur ad 41’ ipsi 31’ ’æquale parallelo-

grammum FA , exccdcus figurai AA simili ipsi

Br.

T

. lz(à B
Tt7pé7wvov à, in: 73 B1" 7;7F:Z7wray tif:

i773 nul 73 AA. Karl inti Troy 3773 73 Bl’ 743

TA, notràv aitpypiiréw 73 fEt honnir alpe: 73 BZ
71317qu 733 AA inlv l’a-or. En; à? du? nazi t’a-oyai-

nl a710W 75v BZ, AA «Fat aI’T.n’ETTGIt’edâ-ll’ ai WÂtUPal

PROPOSi’l’ION

Quadratum autem est 3P; quadratum igitur
est et AA. Et quoniam æquale est Br ipsi FA,
commune aul’cratur TE; reliquum igitur DZ

reliquo AA est mquale. Est autem ei et æ-
quiaugulum 5 ipsarum BZ, AA igitur reciproea

XXX.

Couper une droite finie et donnée en moyenne ct extrême raison.
Soit donnée la droite finie ne; il faut couper la droite A8 en moyenne

et extrême raison.
Sur la droite AB construisons le quarré Br (46. r), et à la droite A? appli-

quous un parallélogramme ra, qui soit égal au quarré Br, et qui soit excédent
d’un parallélogramme an semblable à Br (29. 6).

Puisque tir est un quarré , AA est un quarré. Et puisque Br est égal
à rA, retranchons la partie commune r5; le reste Bz sera égal au reste AA. Mais
ces deux figures sont équiangles; donc les côtés des parallélogrammes BZ, AA,.
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al mpl 7è; la; ywyt’aç’ Ërrw Ëpa à; 2l 2E

7,28.: nil! EA 031m; a; AIE 1,13; Tilt! E8. la! N
filât! 1E 75 AI, 1’007th au AB’, û Il EA 71.7

AI? l’an" Ëpa «ln; BA mas; 76v A15 d’un; Il AE

wpàç 7M E3. Mutant Jï il AB 75; A1? [MIIÇM

ifs: mû à AE 75’; E8.-

H alpe A]! 69:7: dupoit mû pictait hoyau 72’-

’rpwrcu and 73 E, un) 733 peTÇov «615; Tpïpsî

in: 75 Ali. Omp Un mirai.

AAAQS.

Enta 5 Êoeeî’o’a sôûtî’a 1l A13. à? à; 71h ABrî

Æxpov ml ptnv Àâyov 7m25.

TtTpÉa’Ôœ 7è? a; A8 and 73 T, dans 1-5 6nd

wôy AB , Br l’a-or 17m: 13 aîwà fi ç AI Trrpœyéyq).

En) 03v 1:3 .673 7657 A8, Br 707w in) 75 3.73
aï; m. 3’07" alpe. à; Il AB ma; Inly A? 013w: z;

sunt latere circa æquales angulos 5 est igitur ut
ZE Ed HA ila AE ad EB. Æqualis autem ipsa

quidem ZE ipsi Alu. hoc est ipsi A8, ipse
vero HA ipsi An; est igitur ut BA ad AE ita
Ai ad En. Major autem ABlipsâ A3; major
igitur et A]! ipsâ En.

Ipsa igitur A3 recta secundum extrcmam et
mediam rationem secta est in E, et majus ejus
segmentum est AH. Quod oportebat facere.

ALITER.

Sît data recta An ,- oportet igitur A! secun-

dum cxtremam et mediam rationem sccare.

Secetur enim An in r, in ut ipsum sub
A3, Br æqualei sit ipsi ex ipsâ Ar quadrato.

Et quoniam ipsum sub A3, Br æqualc est
ipsi ex FA 5 est igitur ut A3 ad A? ita AI’ ad r3;

autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels (x4. 6); donc
215 est à HA comme AE est à en. Mais 2x2 est égal à AI’ (54. r), c’est-à-dire
la A8, et EA est égal à As; donc BA est à se comme AE est à en. Mais AB
est plus grand que AE; donc AE est plus grand que E3.

Donc la droite AB a été coupée au point E en moyenne et extrême raison,
et A15 est son plus grand segment. Ce qu’il fallait faire.

AUTREMENT.
Soit AB la droite donnée; il faut couper A]! en moyenne et extrême raison.
Coupons AB au point r, de manière que le rectangle sous An, Br soit égal

au quarré de Ar (n. 2).
Puisque le rectangle sous A3, in est égal au quarré de rA, AB est à Ar
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LEASIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
ipse igitur A3 secundum extremam et mediam
rationem secte est in r. Quod oportebat faccre.

PROPOSITIO XXXI.

In rectangulis triangulis, figura ex latere
rectangulum angulum subtendcnte æqualis est
figuris ex latcribus rectum angulum sablen-
dentibus , similibusque et similiter descriptis.

Sit triangulum rectangulum ABP, rectum
habens BAP angulum; dico figuram ex Br

3A

8T exila; l’an in) 76;"; c173 73v 8A, AI’ 275371,

707; 5,140131; 7? zal émia; citraypatçopt’nn.

fixes: nées-ra; à AA.

æqualem esse figuris ex 3A , Ar, similibusqus
et Similiter descriptis.

Ducatur perpendicularis A4.

comme Ar est à T8 (r7. 6): donc la droite A8 a été coupée en moyenne et
extrême raison au point r (défi 5. 6). Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXXI.

Dans les triangles rectangles, la figure construite Sur le côté qui soutend
l’angle droit, est égale aux figures semblables et semblablement
les côtés qui comprenant l’angle droit.

décrites sur

Soit le triangl: rectangle ABT, ayant l’angle droit au; je dis que la figure
construite sur Br est égale aux figures semblables et semblablement décrites sur
les côtés BA, Ar.

Menons la perpendiculaire me
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Emi ady i7 ôpûaywviai unaire? ABT, cira

75; api; 73 A 599:7; yttria; Ê7ri 7tiy Br flair"
atat’Bt7a; d’une: li AA’ 7d ARA, AAI’ ripa3 ripa;

7g? nagé-up 7Pi70": duale: in: 75 7s 3A9) 7l;

ABT ami &ÀM’MIÇ. Kati brai 31.4.0157 i771 73 ABT

7a? ABA, in" 4P: (il; ti Il! api; 7;"! BA 057:4;
si AB npôntiy EA. Rai ive) qui"; 2692741 airai-

. t t: b
Acya’v "0’17, Ënw a); ni flPtd’Tn 7378; 7m 7Pi72w

’7 l 3 t N I a? l b I l auauna; ra aura 7»; www; rida; "po; 7a aura 7»;
îtu7t’pz;, 75 gluant ami ôtait»; aimypatça’pwor’

à; circa. si r8 77,33; 71;? 8A 037w; 7è aivrà 75; ris

et t t a t a. l I1 t a l«Je; "po; 7a un 7»; 8A, 7o quasar un optait»;

a l t t t t t t e ravaypattpalutrar. Ara 7d. CUTÆ du un tu; n Br
"pi; 7tiv TA Mia-w; 75 in?» 75; Br rida; qui; 75

dard 73?; rA’ dia-n ne) ai); a; Br api; 7è; 8A,
AI’ 057w; 7è am; 75km,” sida; 57,38; 7d. in?» 75v

BA, Ar, 7è aux: nazi tintait); évayrpatça’ytm. la:

Et quoniam in recto triangulo ABI’, ab ipso

ad A recto angulo super Br basim perpendi-
cularis ducta est AA; ipsa ABA, AAP igitur
ad perpendicularem triangula similia sunt et
toli ABF et inter se. Et quoniam simile est
au ipsi na, est igitur ut r3 ad BA in. A!
ad BA. Et quoniam tres recta: proportionalcs

sunt, est ut prima ad tcrtiam ita ipsa ex
primâ figurâ ad ipsam ex secundâ , similem et

Similiter descriptam; ut igitur F3 ad 3A ila
ex ipsâ r3 figura. ad ipsarn ex RA, similem et
Similiter descriptam. Propter eadcm utique et
ut Br ad FA ila ex ipsà BI’ figura , ad ipsam ex

FA; quare et ut 3l? ad ipsas BA, Aï" ita ex
ipsâ Br figura ad ipsas ex RA, AF, similes et I
similiter descriptas. Æqunlis autem Br ipsis 3A,

av; æquale igitur et ex ipsâ Br figura ipsis
ex 13A, AI’ figuris, similibusque et similitertri ai Br 74?; 8A, A!" i’a-M aipat un) 78 aira 75;
descriptis..Ergo in rectangulis, etc,Br sida; 7a’Î; e273 759 13A, AI rideau, 7a7; émiai;

7e mati disait»; étidçlpdçopél’wç. Br État 707;, nui

7d!» Ëëïïa

Puisque dans le triangle rectangle ABT , au a mené de l’angle droit A sur la base

Br la perpendiculaire AA, les triangles ABA, AAÎ, autour de la perpendiculaire,
sont semblables au triangle entier ABI’, et semblables entr’eux (8. 6). Et puisque

le triangle ABT est semblable au triangle ARA, TB est à BA comme AB est à
sa. Mais lorsque trois droites sont pr0portionnelles, la première est à la.troi-
3ième comme la figure construite sur la première est à la figure semblable,
et semblablement construite sur la seconde (a. cor. no. 6); donc r8 est à RA
comme la figure construite sur r8 est à la figure semblable, et semblablement -
construite sur EA.. Par la même raison, Br est à rA comme la figure cons-
truite sur Br est àla figure construite sur rA; donc Br est à Ba , AI’ comme la
figure Bf est aux figures semblables , et semblablement décrites sur En , Ar (24. 5).

Mais la droite Br est égale aux droites sa, AT; donc la figure construite sur
Br est égale aux figures semblables, et semblablement décrites sur BA , sr
Donc , etc.

47
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AAAOI.

livrai 7è 31.4011 flairant: iv bandai": A679
iniâ 75v ipoàôwv aràwpôr, 7i abri mi; Br
ripa. rififi «pi; 7i ai7ri 7;; BA aida; (PHI’ÀQC’IIMG

Abat i701 iimp si r3 api; 7919 BA. fixer r: un)
7i abri 797; Br 7t7pai7uyav arpi; 7i dari 73; BA
7t7péyavar halaient A5707 t’imp si Il! arpi; 7ir

BA’ mati si; d’un 7i ai7ri 75; ra titra; "pi; 7i abri

75; 3A une!) aira; 7i nitrifiai; ra ’I’l’lPdlj’üY"

A

ALITER.

Quoniam similes figura in duplà ratione
surit bomologorum laterum , ipsa ex Br igi-
tur figura ad ipsum ex 3A figuram duplam
rationem habet ejus quam PH ad EA. Habet
autem et ex Br quadratum ad ipsum ex BA qua-
dralum duplam rationem cjus quam r3 ad BA;
et ut igitur ex 31’ figura ad ipsam ex BA figuram

ila ex ra quadratum ad ipsum ex BA quadratum.

api; 7i abri 7:7; 3A TOTPG’QÜIOY- Lui 7d 157:9:th

rai à; 7i abri 75; Br :790; «pi; 7i abri 757; ra
ont»; 0570; 7i 75’; Br TITPŒIQÆONI api; 7i abri 73;

TA 7t7paî7urar’ in"; aussi si; 7i abri 75; Br ont;

arpi; 7d ciari 75v 3A , Ar si?" oint; 7i abri 7î;
Br flamber» arpi; ri. abri 75v 3A, Ar urgeâmes

Propter eadcm utique et ut ex Br figura ad
ipsam ex r4 figuram ila ex Br quadraturn ad
ipsum ex FA quadratum ; quareet ut ex Br figura

ad ipsas ex 3A , Ar figuras lita ex nr qua-
dratum ad ipsa ex BA , Ar quadrata. Æquale
autem ex Br quadratum ipsis ex BA, Ar que

AUTREMENT.
Li

Puisque les figures semblables sont entr’elles en raison d0uble des côtés
homologues (:5. 6), la figure construite sur Br a avec la figure construite
sur sa une raison double de celle que r3 a avec 8A. Mais le quarré de Br
a avec le quarré de 3A une raison double de celle que r8 a avec BA
(1. cor. 20. 6); donc la figure construite sur rB est à celle qui est construite sur
BA comme le quarré de r3 est au quarré de sa (u. 5). Par la même raison,
la figure construite sur Br est à la figure construite sur TA comme le quarré
de Br est au quarré de rA ; donc la figure construite sur Br est aux figures
construites sur sa, ar comme le quarré de Br est aux quarrés des droites 8A,
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leur hi 7i abri 75’; Br Tz’rpn’yurov 7:97; abri 75v

BA , Ar 717917416701? i’a’av ripa: zizi 7i abri fi; Br

aida; 707; abri 757 BA , At sidi", rai";8 ipor’ar;
7e un) 5,4401»; dyzypatpapirarç. 072p Nu «Rififi.

anomal: AB’.

t I I A: t l lEn il» nuant 7017263: un par Maman,
7è; Na rampai; 717; il") rÀeupzÏ; JJŒ’ÀOMW

y a; t t p a A! t xt x0771 , tout 7st; apanagea; au7w arAtupct; la;
wapmfiàau; sitar ai Miami 75v 1706"»

x a l a I Ilwàtupat car suette; CNWCI.

En» Na 7101707: 7è au, are, 7è; «No

A

B

371
dratis; æqualis igitur et ex Br figura ipsis
ex BA, Ar figuris, similibusque et Similiter
descriptis. Quod oportebat ostendcrc.

PROPOSITIO XXXII.

Si duo triangula componantur secundum.
unum angulum, duo latera duobus lateribus
proportionalia habentia, ita ut homologa eorum

Iatera et parallela tint; reliqua triangulorum
laltcra in directum emnt.

Sint duo triangule A", 41’! , duo latere

Î E
, chapé; 7d; 3A, Ar 747; chiai WÂtupdÏÇ 717; 34; A? (MOINS lateribus tu; A! PPOPOTÜO-

TA, A15 d”u’Âoyflï imanat, à; Mir TilV AB arpi; mua habemiaa Ut 43 (IRÎdcm ad A? ila A?

Ar (24. 5).. Mais le quarré de Br est égal aux quarrés des droites 8A, At
(47. I); donc la figure construite sur Br est égale aux figures semblables et
semblablement décrites sur les droites sa, nr. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXII.

Si deux triangles, ayant deux côtés proportionnels à deuxcôtés, se touchent
par un angle, de manière que leurs côtés homologues soient parallèles, les
côtés restants des triangles seront dans" la même direction.

Soient les deux triangles ABr, art-2, ayant les deux côtés 3A, At propor-
tionnels aux deux côtés ra, en, de manière que AB soit à AI’ comme ar
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Iniv Ar 037w; mir AI’ wpÈç ’niv Ali, waFcËAÀnÀav

«T’a mir ,uÈv AB 7g? lAI’, ’niv (N AI a"? A? Âéjü

37: in: côûu’a; Éniy si Br 737 TE.

Emi 7&9 wœPaÎAÀnAéç in" si AB 75 A12, aux)

si; mini; ipm’nrœuw and: Il Aï, un) au" ly-

anàë 7min: ai 67:3 BAr, Ara in: alunai;
sic-1’. A18: qui 1511i N au) si 67:5 TAIE au? i475 ATA

’rriv 7cm «in; un) il 575 BAT 7g? 67:5 rAEirrir

in. Rai iml No 79171014 in: au” ABI’, AIE.

[du yttria nil! 7:96; 15 A fui wyiqt 73? 7793;
753 A 701w 3310174, ml») N rai; in; 7min; Toi;
mAwpè; êrdÏAoyov, à: 7th BA vrpèç 7h Ar 05--

70; suiv TA wpôç vair A]? boyautoit ripa. in) 73

ABT ’rpiyawoy 765 ATE numéral in ipsi si 673

ABT 7min 73? 67:3 AI’E. 15.911346» il; nui a; (Éric

au a")? 67:5 au î’nr sa»: sa: si 67:3 un Jim-î

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. -
ad AE,’ parallela vero A! quidem ipsi AP,
ipsa vcro Ar ipsi AH; dico in directum esse
ipsam Br ipsi PE.

Quoniam enim parallcla est A]! ipsi Ar, et
in ipsas incidit recta AP, et alterni anguli
BAP, APA œquales inter se sunt. Propter ea-
dcm utiquc et PAF. ipsi AFA est æqualis; quare

et BAP ipsi FA! est æqualis. Et quoniam duo

triangula sunt Air, API! unum angulum ad
A uni angulo ad A æqualem habentia, circa
requalcs autem angulos latcra proportionalia,
ut RA ad AP ila PA ad Ali; æquiangulum
igitur est ABP triangulum ipsi APR triangulo ;
æqualis igitur ABT angulus ipsi APR. Ostensus
autem est et APA ipsinAF æqualis; tolus igitur
AIT. duobus ABT, BAI æqualis est. Communis

x

est à en; et que AB soit parallèle à Ar, et Ar parallèle à A15; je dis que Br
est dans la direction de r2.

Puisque A8 est parallèle à AI, et que AF tombe sur ces deux droites, les
angles alternes BAI’, ArA sont égaux entr’eux (29. 1.). Par la même raison, l’angle

un est égal à l’angle AITA; donc l’angle BAr est égal à l’angle TAIE. Et puisque

les deux triangles ABr, AfE ont un angle en A égal à un angle en A, et que
les côtés qui comprènent ces angles égaux sont proportionnels, c’est-à-dire
que BA est à Ar comme m est à Ali, les triangles ABr, AIE sont équiangles
(6. 6); donc l’angle ABT est égal à l’angle AIE. Mais on a démontré que
l’angle ATA est égal à l’angle BAr; donc l’angle entier AIE est égal aux deux
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747; 57:3 ABI’ , BAT in ini. Kami "panda-9a)
si 57:6 ATB° ai zip: 67:3 AIE, AIE 70.7; 157:3 BAT,

au, ara in: dab. A»: ai 67:8 BAT, ABT,
ATB (havi: Èpûatî’ç in: 6013. nazi aï 67:3 AIE,

un nife. lori: 5994:7; in: n’ai. npà; N 1m cô-
Ou’ç 7g? Aï, ami 75 "pas «.1373? tamia: 145 r, No

.5661: ci Br, TE, ,wi Ëwi ni 01de pipa antipe-
ml , Tic iÇtEïi; 7min; rai; 57:3 ANS, AIE and:
5,3647; in; wotoûfly’ 17? «39:11; dpzirrir il Br

737115. liai: 51”14 No , and) qui ifîç.

HPOTAEIZ A72

N I l
E: 70:; irai; d’un; ai 7min: 70v and?" A670:

l au ’ r a a a: 1 s Iexeat: un; minciront; ce a): pâmant", sur n

l Il . A I
7:93; un; 1917m; , t’ait 7s 7:Poç un; wsplcptpmuç

q n il t t a n- fi tau: Bnmemr m à un a: repus, un 7:90;
707; abritez; auna-rainera".

l x lEmma-av in: miam: si ABT, A52, tu: wpa:

opponatur APR; ipsi igitur API-1, AFB ipsisBAP,

au, au; æqualcs sunt. Sed ipsi BAP, au,
APB duobus rectis æqualcs surit; et ipsi AFE,
A?! igitur duobus rectis æquales sunt. Ad
quamdam utique rectam 41’, et ad punclum in
eâ I’ , duæ recta: Br, TE, non ad casdem parles

positæ , ipsos deinccps angulos au; , APR
duobus rectis æquales faciunt; in directum
igitur est Br ipsi TE. Si igitur duo, etc.

PROPOSITIO XXXIII.

In æqualibus circulis anguli eamdcm ratio-
nem habent quam circumferentiæ in quas insis-

tunt, sive ad centra, sive ad circumfercntias
sint insistentes ; adhuc etiam et sectores quippe
ad centra constituti.

Sint æquales circuli 431", AHZ , et ad centra

angles ABT," BAT. Ajoutons l’angle commun ara; les angles Ars , au; seront
égaux aux angles Bar, ABI’, un. Mais les angles BAr, un, un sont égaux
à deux angles droits (52. 1); donc les angles are, AIE sont égaux à deux
angles droits. Donc avec une droite quelconque At, et au point r de cette
droite, les deux droites Br, rE, placées de différents côtés, font les angles
de suite ATE, Ara égaux à deux angles droits; donc la droite Br est dans la
direction de r5 (14. 1). Donc, etc.

PROPOSITION XXXIII.

Dans les cercles égaux, les angles ont la même raison que les arcs qu’ils
comprènent, soit que les angles soient placés aux centres ou bien aux cir-
conférences; il en est de même des secteurs qui 80m coastruits aux centres.

Soient les cercles égaux ABT, AEZ; que les angles sur, nez soient placés à
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Mir 7’07: simple nui-:43) 7’07; H, 9 7min:
:G’Tàlfdï «si 57:3 BHI’, E02, 7:98; (Pi qui; 7::-

Plçepu’auç et; 67:5 BAT, EAZ’ Aigu: 37: iniv

à; si Br WIPIÇIIPUG 97,35; suiv El WEPIÇÉPEIŒV

051m in! 67:8 BHF Maria. api; ni: 67:8 E61,
un) si 67:3 BAT mais; sui: 67:3 EAZ’ mitan Ê

HEP ramât wfàç 1&7 652 70540,60.

AAAz

.M

13g K
v
tu!niveleur gap [div Br WiFlÇêPâl’qt

zut-rai 73 i527; âmtùworoûv3 ai Px, KA , ri?

dl E2 «moquiez in: 50113717070574 «si ZM,

MN, a) ânettdxeœm ai un, HA, 6M, GN.
15ml 05v in: rio-i7 ai Br, rK, KA replet,-

peut: diminue, in: titi tu) ai 57:3 BHI’,
rHK, KHA Maria: êÀÀîlÀdIÇ’ EÉŒWÂdfiâW zips:

Éniv si BA WEplÇEIPEIŒ 737 Br, TOUdUTaWÂdTI’MV

a e f c t s. r tin) un: n une BHA 7min 7p une BHF. nm TÉL

quidem ipsorum H, a anguli sint sur, nez,
ad circumfcrentias vero ipsi BAT, 2A1; dico
esse ut Br circumferentia ad El circumfercn-
tiam ita sur angulum ad 1302, et ipsum BAI?
ad EAZ 3 et adhuc HEP sectorcm ad 922 sec-
torem.

a a

E Z
Ponantur enim ipsi nr quidem circumfe-

rentiæ æquales deinceps quotcnmque PX, 1A,
ipsi vero Ez circnmferentiæ æqualcs quotcnm-

que ZM , MN, et jungantur HI, HA, 9M; en
Et quonism’îgitur æquales sunt Br, PX, RA

circumfcrcntiæ inter se, æqnales sunt et sur,
TEK, KHA anguli inter se. Quam multiplex
igitur est RA circnmferentia ipsius Br, tain
multiplex et estBHA angulus ipsius-Bar. Propter

leurs centres H, o, et que les angles Bar, m2 soient placés à leurs circonfé-
rences ; je dis que l’arc Br est à l’arc raz comme l’angle sur est à l’angle nez,

comme l’angle Bar est à l’angle, EAZ, et comme le secteur HBr est au secteur
6E2.

Faisons tant d’arcs de suite rK, KA, qu’on voudra égaux chacun à l’arc Br,

et tant d’arcs qu’on voudra 2M, MN, égaux chacun à l’arc E2, et joignons

HK, HA, 6M, eN. °
Puisque les arcs Br, rK, KA sont égaux entr’eux, les angles sur, TEK,

KHA sont aussi égaux entr’eux (27. 5); donc l’angle BHA est le même multiple
de sur, que l’arc BA l’est de l’arc Br. Par la même raison, l’angle sax est
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:6733 3’13 sur) burkas-l’a: 30131 6 EN mine;-

pmt fait E2, Toeauwàao’iwy 3773 secti si 67:3 BON

aussi: si; 67:3 E62. Ei 1,345 in 3473: si BA
mpIcpÉPuat ris" EN WïPIÇtPtiçl, in in) suri 7m-

n’at si 67:3 BHA tri 67:3 EONt sidi si ,utiïm
in): si BA mpupe’pua 75’; EN mpwepeirzç,

page" 3773 mi si 67:3 BHA 7min 73?; 67:3
BON ywvia;5t au) si haies-w, émierait” 723--
m’puy N 3nd: peytôôv, No [43V 7119292132151:

75: Br, E2, No d’3 7m15: 75: 67:3 BHT,
EOZ, tl’ÀnWle si; p.3: Br flipltptptict; suai 727;

67:3 BHI’ 7min; irréel; 7:3AÀat7ràao’iwv, 6 71

8A mpwe’pua sati 6 67:3 BHA 701’141, ni; d’3

El WEPIÇEPH’ŒÇ suai si; 67:3 EOZ 7min; ,ii 7;

EN mpwipmt sui 6 67:3 EON ywviat’ uni J’i-
J’uz’rau 31-: si ôvept’xu si BA WEFIOE’PEIŒ 7:7; EN

wsplçspsiatç, 67npe’xt: sur) 667:3 BHA 7min.

73; 67:3 EON° ml si in, leur secti si Émis-czar,
Ëàéwæw in" 6’91 si; Br rtplçipua 7:93; 766

EZ 0670:; si 67:3 sur 7min: 7:p3; 76v 67:3 EOZ.

A»: si; si 67:3 EH? 7min: 711:3; 76: 67:3 EOZ
0670; si 67:3 BAI 7:p3; Tir 67:3 RAZ, 357A:-

eadcm ntîque et quam multiplex est EN cir-

cumfenntia ipsius Il, tain multiplez est et
BON angulus ipsins EOZ. Si igitur arqualis est
3A circumfcrentia ipsi EN circumfercntiæ ,
æqualis est et angnlus IRA ipsi EON; et si
major est 3A circumfcrentia ipsà EN cir-
cumfcrentiâ, major est et BHA angulus ipso
EON angulo; et si minon, minor; quatuor
igitur existentibus magnitudinibus , duabus
quidem circumferentiis Br, Ez, duobus vcro
angulis 3H1”, EOZ, sumpta sunt ipsius quidem
Br circumferenliæ, et ipsius BHP anguli æque

multiplicia, et 1M circumferentia et BHA an-
gulus , ipsius vero El circumfcrcntiæ et ipsius
lez anguli, et EN circumfercntia et BON an-
gulus; et ostensum est si superat 3A circum-
fcrentia ipsum EN circumfcrcnliam, superarc et

BHA angulum ipsum BON; et si æqualis,
æqualcm; ct si minor, minorem; est igitur
ut Br circumferentia ad ipsam E2 ita BHP an-
gulus ad ipsum EOZ. Sed ut BHI’ angulus ad

ipsum EOZ ila ipse BAT ad ipsum Bol; duplns

le même multiple de E62, que l’arc EN l’est de l’arc E2. Donc si l’arc sa
est égal à l’arc EN, l’angle BHA est égal a l’angle EON (27. 5) ; si l’arc sa

est plus grand que l’angle EN, l’angle BHA est plus grand que l’angle EON;
et si l’arc sa est plus petit que l’arc EN, l’angle BHA est plus petit que
l’angle EeN. Ayant donc quatre grandeurs, deux arcs Br, El, et deux angles
BHr, EHZ, on a pris des équimultiples de l’arc Br et de l’angle BHF, savoir,
l’arc sa et l’angle BHA; on a pris aussi des équimultiples de l’arc El et de
l’angle E62, savoir, l’arc EN et l’angle EeN; et l’on a démontré que si l’arc

BA surpasse l’arc EN, l’angle BHA surpasse l’angle EON; que si l’arc BA est
égal à l’arc EN, l’angle BHA est égal à l’angle EON; que l’arc sa est plus petit

que l’arc EN, l’angle BHA est plus petit que l’angle BON ; donc l’arc Br est a
l’arc EZ comme l’angle BHr est à l’angle EOZ (déf. 6. 5). Mais l’angle nHr

est a l’angle nez comme l’angle BAI est à l’angle raz-(15. 5) , car ils sont
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siam 7è? Enta-ripa: lut-ripa;- secti à; ripa: si Br

mpçipua 7:p3; 713v. E2 mpwipuatv ail-ra; si"

67:3 sur 7min 7:73; n’y 67:38 E82, tuai 6
67:3 BAT 7:p3; 7’37 67:3 EAZ.

Ev airs: 137; l’au; minot; a3 7min: 73: «.6-

73: ixoun A370: 7:7; nipzçsptiau; id aisy Be-
Cime-w hi: T! 7rp3; Toi"; itiyrpotc, iair -:t «p3;
.117; WŒPIOEFIIIÆIÇ de: BtCnuuîiu. 0m? Un IN;-

Eau.

Ain: 37-: secti à; si Br WOPIÇt’PUŒ "P3; 7:31

E2 mpwipuatr 367w; 3 H81” Tapez); 7:93; 73:

6E2 rapiat.
ErsZw’anauv 733p a; Br, rK, sui M996:-

æœr 37:3 713: Br, l’K mptçspuâv 75: E, O

aptien, imCttixôwuv and ai .33, 51’, r0,

0K.
K31) irai d’un ai EH, HI’ du.) 7:17; TH. HK,

enim uterque utriusque; et ut igitur 81’ cir-
cumferentia ad E2 circnmferentiam ila et BHr
augulus ad ipsum nez , et ipse BAT ad ipsum

In æqualibus igitur circnlis anguli eamdcm
lIabent rationem quam circumferentiæ in quas

insistunt; sive ad centra, sive ad circum-
ferentias sint insistentes. Quod oportebat os-

tendere. 0
Dico et ut Br circumferentia Id E2 circum-

ferentiam ita H31” sectorem ad 9E2 sectorem.

Jungantnr enim Br, Px, et sumptis in Br,
PX circumferentiis punctis E , O, jungantur et

ne, zr, ro, on.

Et quoniam duo DE, Br dualsus m, un

doubles les uns des autres ( 2 o. 5 ); donc l’arc Br est à l’arc Ez comme l’angle
BHI’ est à l’angle 1562, et comme l’angle BAI’ est à l’angle E42.

-Donc, dans des cercles égaux, les angles sont proportionnels aux arcs,
soit que ces angles soient placés aux centres ou bien aux circonférences. Cc
qu’il fallait démontrer.

Je dis de plus que l’arc Br est à l’arc El comme le secteur HBr est au

secteur OEZ.
Joignons Br, rK , et ayant pris sur les arcs Br, rK, les points a, o, joignons

,35, sir, r0, OK. .
Puisque les deux droites EH, Hr sont égales aux deux droites m, HK,
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N i b b I il I btenu un, un 7mm; mon; mpnxww, aux:
Bais-I; si Br 7:5 I’K inly leur l’en! in irri9
ml 75 BHF vpt’ymoyfrqî HI’K TPlyhllllf. K12;

En) 7m c’an si Br WlPlÇl’PelÇ 737 l’K replet-

I b * t Q 9 t Ü Ipltç, un n Mm» n a; 70v Mou nouer 7n-

l U D t A. A. N a t UPlÇlPtIG un! un: 7;: Muni 7p u; 700 Mer

V . t
ténor rtplpepu’çlm un: ml 7min ai 67:0 Bit"

7p 671’3 IOK icrlv l’an. apurai à”): in) 75

EST 7,45m et; l’OK TlleLdTI’ and de" irrî

70m dans? 7:57 Br, rK. Tri ü in) in» cô-

Ouôv 3,40m Tfliflafd ngÀM in évolua
Énir- l’a-or à”): in) 73 BEr Tpîïpat et? TOK

qpûpatw. En: ü un) 73 sur 7531707" 763
HTK Tptya’rqo 76’01” tu) 5M; à”): ô un trapu);

377
æquales sunt, et angulos æqualcs comprehen-
dunt, et basis Br ipsi Il est æqualis; æquale
igitur est et BHP triangulum ipsi HI’K trian-

gule. Et quoniam æqualis est Br circumfe-
rentia ipsi rx circnmferentiæ , et reliqua
tatin: circuli circumferentia æqualis est reli-
quæ totius circuli circumferentiæ; quare et

angulus Bzr angulo rox est æqualis; simile
igitur est BEP segmentum ipsi Porc segmenta ;

et saut super æquales rectas 3P, Px. Sed
super æquales rectas similia segmenta circu-
lorum æqualia inter se suant; æquale igitur est
Bit segmentum ipsi rox segmento. Est autem
et BHP triangulum ipsi HI’K triangule æquale ;

et qu’elles compriment des angles égaux, la base Br est égale à la base
PX; donc- le triangle sur est égal au triangle HrK (4. r). Mais l’arc Br
est égal à l’arc rK ; donc le reste de la circonférence du cercle entier
est égal au reste de la circonférence du cercle entier (ax. 5), l’angle Bar
est égal à l’angle rox (27.-5); donc le segment Bar est semblable au
segment rox (déf. u. 5), et ces deux segments sont sur les droites égales Br,
rK. Mais les segments de cercles semblables placés sur des droites égales, sont
égaux entr’eux ( 24. 5),- donc le segment EST est égal segment TOK. Mais
le triangle Bar est égal au triangle rHK; donc le secteur entier HBr est égal

48
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IN,» 71;; HFK 701527770; irn’. Ami 7è ait-rai

à) mati à HKA mm); Sun-ripa 757 er, HrB
in; inly’ ai 79:7; «il»: 70,427; si HBT, HTK,

HKA in: similor; ciel. Ami ni. attirai (Tri
mi si 9E2, GZM, GMN Tolstoï; l’en: éni-

ÀOIÇ skiant 5nt7rÀatciav dupa. inlr si BA 7n-

rPlÇéPtIG 75; Br neptptpu’atç, navrance-lm

A à.
5:11 mai 5 HBA rayât); trou HEP TOILÉMÇ. Ami

i ’ b i A . I 7 A Ûau dans (Pu un: «annota-tur sa?" u EN 7re-

I Nptçtpuu. n; EZ WIPIÇEPH’ÆÇ, voræuratwàatrt’wv

l A , a. a
ont rai 5 QhN trapu); 700 9E1 trops’uç. El
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et tolus igitur HBF sector toti HPK sectori
æqualis- est. Proptcr eadcm utiqne et HKA
sector utrique ipsarum HKF, un; æqualis est;
tres igitur sectores Hkr, aux, HKA æquales
inter se sunt. Proptcr eadcm utique et 9E2 ,
GZM, eMN sectores tequales inter se surit;
quam multiplex igitur est BA circnmferentia

ipsius Br circumferentiæ, tem multiplex est et
HBA sector ipsius H81" sectoris. Propter eadcm
utique et quam multiplex est EN circumferentia

tipsius E2 circumferentiæ, tam multiplex est
et GEN sector ipsius 6E2 sectoris; si igitur
æqualis est RA circumferentîa ipsi EN cir-
cumferentiæ , æqualis est et HBA sector ipsi

au secteur entier m (ax. 2). Par la même raison, le secteur HKA est égal
à l’un et l’autre des secteurs Httr, 1ms; donc les trois secteurs HBr, m,
HKA sont égaux entr’eux. Les secteurs 6E2, sur, eMN sont égaux entr’eux,
par la même raison; donc le secteur HBA est le même multiple du secteur HBr que
l’arc BA l’est de l’arc Br. Par la même raison, le secteur SEN est le même mul-
tiple du secteur en; que l’arc EN l’est de l’arc E2. Donc si l’arc BA est égal
a l’arc EN, le sectëéir HBA est égal au secteur eEN; si l’arc 8A surpasse l’arc
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,uttiç. K4) flûtant: 374 si Jvrepixu si BA
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en! sectori ; et si superat 3A circumfe-
rentia ipsam EN circuml’crentiam, superat et

HBA sector ipsum BEN sectorem; et si deficit ,

deficit. Quatuor igitur existentibus magnitu-
dinibus, duobus quidem Br, raz circumferen- I
tiis , duobus vero HEP , 91-12 sectoribus ,
sumpta surit æque multiplicia ipsius Br qui-
dem circumferentiæ et ipsius HEP sectoris,
ipsa et BA circumfcreutia et HBA sector , ipsius

vero rz circumferentiæ et ipsius 0E2 sectoris
æque multiplicia, ipsa et EN circumfercntia
et ipse GIN sector. Et ostensum est si supe-
rat HA circumferentia ipsam EN circumfcreu-
tiam, superare et HBA sectorem ipsum en:
sectorem; et si æqualis , æqualem; et si dificit,

dificere; est igitur ut Br circumferentia ad il
ila sur sector ad en sectorem.

EN, le secteur HBA surpasse le secteur SEN, et si l’arc BA est plus petit
que l’arc EN, le secteur HBA est plus petit que le secteur eEN. Ayant
donc quatre grandeurs, les deux arcs Br, ez, et les deux secteurs mir, 952,
on a pris des équimultiples de l’arc Br et du secteur 1m, savoir, l’arc BA
et le secteur HBA; on a pris aussi des équimultiples de’l’arc 152 et du
secteur 6152, savoir, l’arc EN et le secteur eEN. Et on a démontré que si
l’arc BA surpasse l’arc EN , le secteur HBA surpasse le secteur eEN, que si
l’arc BA est égal à l’arc EN, le secteur HBA est égal au secteur SEN, et
que si l’arc BA est plus petit que l’arc EN, le secteur En est plus peut
que le secteur en; donc l’arc Br est à l’arc EZ comme le secteur un est
au secteur 6E2 (déf. 6 . 5).
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HOPIZMA. COROLLARIUM.
K4) 6’»?on 37: un) si; 5 repu); 7:95; rày 1-o- Et manifestum est et ut secior ad sectorem in

Fiat ail-rat; nazi si amict mais Tilt! 7min. l et angulnm ad angulum.

COROLLAIRE.

Il est évident que le secteur est au secteur comme l’angle est à l’angle

(n. 5). I
un un SIXIÈMELIVItÉ.



                                                                     

EUCLIDIS
-ELEMENTORUM

LIBER SEPTIMUS.

OPOI. DEFINÎTIONES.
1’. Merci; int, x19 tir 3l :KÆWGV vûy fias l. Unitas est secundum quam nnumquodque

g, 747.11", existentium unum dicitur.
p’. Apeyà; fi, on) à; Puma" wyxu’lgwoy 2. Numerus autem, ex unitatibus composita

«îlien. x multitudo.7’, Mm; ênly épefià; éployai), à bien." 5. Pars est numerus numeri , minor majoris,

rot? FQÏCOVOÇ, 374v rattraper"? Tir patron. quando mctilur majorent.

LIVRE S’EPTIEME

DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONS.

I. L’unité est ce selon quoi chacune des choses existantes est dite une.
a. Un nombre est un assemblage composé d’unités.

I 5. Un nombre est une partie d’un nombre, le plus petit du plus grand;
lorsque le plus petit mesure le plus grand.
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y. Mipn «Fi, gray p.3 taragerpg’i’.
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C. myes-ô; N , 5 pal «herpétisme fixer si

5’ [tordît faciliter Épine épaissît

li. Aprtaittt; cirrus aiptôpi; inw, 5 57:3
zip-riva aigrefin? [MTPOÜFWOÇ and siffler «19:6.

p.51.

0’. Andine (N reparti; ciptflpo’ç3 in", 5
613 rif-n’en ritualisai? FlTPOU’l-WOÇ zut-ni. m’aurait

siptûpôr.

4’. Heptwaim; «Pi cip-rto’ç in", 5 ris-ri mp1:-

coû riperai; perpotiptva; navrai ripa-tau éplâytiv’l.

Mi. HeptWaÏm; Il armera; triplette; ion-"5, 3
67:3 mptMoÜ iptepot’i [acquitteras Kan-ai mpnvàv

eiptÔIuO’r. ’
13’. mati-ru; aiptôptiç in", ci parait!) prévit

lampadaire;

4. Partes autem, quando non metitur.
5. Multiplex autem, major minoris, quando

mensuratur a minore.
6. Par autem numerus est ipse bifariam di-

visus.
7. lmpar vero , ipse non divisus bifariam 5

Vel ipse unitate dil’fereus a pari numero.

8. Pariter par numerus est, ipse a pari nu-
mero mensuratus per parem numerum.

g. Pariter autem impur numerus est, ipse a
pari numero mensuratus pet imparem nume-

mm.
l0. Impariter vcro par est, ipse ab impari

ulllllâo mensuratus pet parcxn numerum.
n. Impariter vero impar numerus est, ipse

ab impari fnumero mensuratus per imparem
numerum.

I2. Primus numerus est, ipse ab unitale
solâ mensuratns.

4. Un nombre est parties d’un nombre, quand il ne le mesure pas.

5. Un nombre est multiple d’un nombre, le plus grand du plus petit, quand
il est meSuré par le plus petit.

6. Le nombre pair est celui qui peut se partager en deux parties egales.
7. Le nombre impair est celui qui ne peut pas se partager en deux parties

égales, ou bien celui qui diffère d’une unité du nombre pair.

8. Le nombre pairement pair est celui qui est mesuré par un nombre pair

multiplié par un nombre pair. i V
g. Le nombre pairement impair est celui qui est mesuré par un nombre

pair multiplié par un nombre impair.

Io. Le nombre impairement pair est celui qui est mésuré par un nombre
impair, multiplié par un nombre pair.

u. Le nombre impairement impair est celui qui est mesuré par un nombre
impair multiplié par un nombre impair.

ra. Le nombre premier est celui qui est mesuré par l’unité seule.
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17’. npô’rot 11”26 7:93; aiÀÀtiMuç épierrai tien ,

si [tordît [du perpodpwu and flirtage.
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Iç’. Amorti: épelait. vroÀMwActwaith Ain-

Ta], 374v Écran sis-i9 i1 mirs; muids; Tao-au-
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tr. Cru a Na cipaye) woAÀatrrAao’técawfl;

a’ÀÂn’ÀDUÇ mûri 71m, à préture; iriwed’oç

nathan wÀeupai J’i :5705, si vraMatvrÀatnai-
d’un; aiÀÀtiÀouç aiptÜFot’.

ni. Ont! «Pi qui? aiptûpoi woÀÀavrÀatem’a-atr-

Tl; anima; rotât; 71m, 5 yttrium; fltptèç
nathï’er’ wÀeupai «Pi cuir-05 coi «chamane-toi-

carra; athiÀou; étampai.

15. Les nombres premiers entr’eux
commune mesure.

15. Primi autem inter se numcri suat, ipsi
ab unitate scia mensurati communi mensurâ.

I4. Compositus numerus est, ipse a numero
aliquo mensuratus.

15. Compositi vero inter se numeri sunt , ipsi
a numero aliquo mensurati commuai mensurâ.

16. Numerus numerum multiplicare dici-
tur, quando quot sunt in eo uniŒtes toties
additur multiplicatus , et giguitur aliquis.

a7. Quando autem duo numeri sese multi-
plicantcs facerint aliquem, l’actus planus ap-

pellatur; latcra vero ipsius, multiplicantes sese
numcri.

18. Quando autem trcs numcri sese multi-
plicantes fecerint aliquem, factus solidus ap-
pellatur; latera vero ipsius , multiplicantes
sese numen.

sont ceux qui ont l’unité seule pour

x4. Le nombre composé est celui qui est meSuré par quelque nombre.

15. Les nombres composés entr’eux sont ceux qui ont quelque nombre
ur commune mesure.P0 .
16. Un nombre est dit multiplier un nombre, lorsque le multiplié est ajouté

autant de fois qu’il y a d’unités dans celui qui le multiplie, et qu’un nombre
est produit.

x7. Lorsque deux nombres se multipliant font un nombre, celui qui est
produit se nomme plan; et les nombres qui se multiplient, se nomment les
côtés de ce produit.

18. Lorsque trois nombres se multipliant eutr’cux font un nombre, celui
qui est produit est appelé solide; et les nombres qui se multiplient, se’
nomment le; côtés du produit.
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LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

19. Quadratus numerus est ipse æqualiter
æqualis, vel ipse sub duobus æqualibus nu-
mcris contentus.

20. Cubus autem, ipse æqualiter æqualis
æqualiter; vel ipse sub tribus numeris arqua-
libus contentus.

2l. Numeri proportionales sunt, quando pri-
mus secundi et tertius quarti æque est multi-
plex, vel eadcm pars , vel eædem partes sunt.

22. Similes plani et solidi numeri sunt ,
ipsi proportionalia ltabcutes latera.

25. Perfectus numerus est, ipse suis ipsius
partibus æqualis existent.

PROPOSITIO l.

Duobus numcris inæqualibus expositis , de-

tracto autem semper minore de majore , si

19. Le nombre quarré est celui qui est également égal, ou celui qui est
contenu sous deux nombres égaux.

. . . a? . .20. Le nombre cube est celui qut est également égal cgalemcnt, ou bien
celui qui est contenu sous trois nombres égaux.

ni. Des nombres sont proportionnels, lorsque le premier est le même
multiple du second que le troisième l’est du quatrième, ou lorsque le pre-
mier est la même partie ou les mêmes parties du second que le troisième l’est
du quatrième.

22. Les nombres plans et solides semblables sont ceux qui ont leurs côtés
proportionnels.

23. Le nombre parfait est celui qui est égal à ses parties.

PROPOSITION PREMIÈRÉ.

O
Deux nombres inégaux étant proposés, le plus petit étant toujours retranché
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est) insu 5 E, Inti 5 piv l’A 18v AB perrPôv
Àum’rœ issant? haies-am n’y ZA, 5 (li ZA 1’31

At papé)? lamés-a iauroû hais-rom 73v Br,

5 IN HI, 7.3! 2A perpôv Muté-ru panifia qui!

9A.
15ml 059 3 E 75v l’A pis-p27, [à dt FA 751

15 perptï’ Inti 5 E à”): ’rt’w ZB pt’rptï. Merlu?

relictus nunquam metiatur ipsum præ se ipso
quoad assumpta fuerit limitas,- a principio nu-
meri primi inter se erunt.

Duobus enim inæqualibus numeris A8 ,
FA détracto semper minore de majore, re-
lietus nunquam metiatur cum præ se ipso
quoad assumpta fucrit unitas; dico ipsos au,
FA primos inter se esse , hoc est, ipsos A8,
I’A unitate solà mensurari.

Si enim non sont A), FA primi inter se,
metietur aliquis ipsos numerus. Metiatur, et
sit E, et TA quidem ipsum A3 metiens ire-
linquat se ipso minorem ZA, ipse vero 2A
ipsum A? metiens relinquat se ipso minorem
Hr’, ipse HF autem ipsum 2A metiens reliu-
quat unitatem 0A.

Quoniam et E ipsum FA metitur, ipse autem
FA ipsum ZB metitur; et ipse igitur 8 ipsum zs

I àdu plus grand, si le reste ne mesure celui qui est avant lui’que lorsque l’on
a pris l’unité, les nombres proposés seront premiers entr’eux.

Soient les deux nombres inégaux an, TA; que le plus petit étant toujours
retranché du plus grand, le nombre restant ne mesure celui qui est avant
lui que lorsque l’on a pris l’unité; je dis que les nombres A8, ra son:
premiers entr’eux, c’est-à-dire que l’unité seule les mesure.

Car si les nombres As, ra ne sont pas premiers entr’eux, quelque nombre
les mesurera. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit E; que ra
mesurant AB laisse 2A plus petit que lui-même; que 2A mesurant AF laisse
Hr plus petit que lui-même; et qu’enfin Hr mesurant ZA laisse l’unité 6A.

Puisque E mesure ra, et que ra mesure ZB , le nombre E mesure zr. Mais
49
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p

metitur. Metitur autem et totum An; et reli-
quum igitur A2 metietnr. Ipse autem Az ip-
sum AH metitur ; et E igitur ipsum AH metietur.

Metitur autem et totum FA; et reliquum igitur
PH metietur. Ipse autem PH ipsum 29 metitur;

et E igitur ipsum 29 metietnr. Metitur autem
et totum 2A; et reliquam igitur A6 unitatem
metietur, numerus existens, quod est impossi-
bile; non igitur AB, TA numéros metielnr
aliquis numerus; ipsi A), FA igitur primi
inter se surit. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO Il.

Duobus numcris datis non primis inter se,
maximam corum communem mensuram im-
venu-e.

il mesure AB tout entier; donc il mesurera le reste Az. Mais Az mesure AH;
donc E mesurera AH. Mais il mesure ra tout entier; dOnc il mesurera le
reste ru. Mais TH mesure ze ; donc E mesurera ze. Mais il mesure 2A tout

entier; donc un nombre mesurera l’unité restante A6, ce qui est impos-
sible (déf. 5. 7). Donc, aucun nombre ne mesurera les nombres A3, rA.
Donc les nombres An, TA sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION il.
Deux nombres non premiers entr’eux étant donnés, trouver leur plus

grande commune mesure.
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Sint dati duo numeri non primi inter se
AB, TA, et sit minor TA; oportet igitur ip-
sorum AB, TA maximum communem mensu-

ram inveuire. ’ i

Si TA quidem ipsum An metitur, metitur
vero et se ipsum; ipse TA igitur ipsorum AB,

TA communis mensura est. Et manifestum est
et maximum; nullus enim major ipso TA ip-
sum TA metietur.

Si autem non metitur TA ipsum AB, ip-
somm An , TA detracto semper minore de
majore , relinquetur aliquis numerus, qui me-

tietur cum præ se ipso. Unitas quidem non
enim relinquctur. Si autem non, erunt AB,
TA primi inter se, quod non ponitur; reliu-

Soient donnés les deux nombres AB, rA non premiers entr’eux, et que TA
soit le plus petit; il fiant trouver la plus grande commune mesure des
nombres AB, rA.

Si TA mesure AB, le nombre TA sera une commune mesure des nombres
TA, AB, parce que TA se mesure lui-même ; et il est évident ’qu’il en sera

la plus grande, car aucun nombre plus grand que TA ne peut mesurer TA.
Mais si TA ne mesure pas AB, et si on retranche toujours le plus petit

des nombres AB, TA du plus grand, il restera quelque nombre qui mesurera
celui qui est avant lui. On n’aura pas l’unité pour reste; Car si cela était,
les nombres AB, rA seraient premiers entr’eux, ce qui n’est pas supposé;
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Tpci’ru, ami iman 5 H. Rai inti 5. H Tir TA

surfai", 5 (Fi TA 1:57 DE peut? nul 5 H
à: 153v RE mutiné. M1790? (Fi tu.) haï 73v

autem FA ipsum DE melitur; et rz igitur ip-
sum B! metitur. Metitur autem et ipsum LA ;
et totumigitur 3A melietnr. Metitur autem et
ipsum FA,- ipse P2 igitur ipsos An , FA metitur;

T2 igitur ipsorum AB, TA communia men-
sura ests Dico utique et maximam. Si enim
non est T2 ipsorum AB, TA maxima com-
munis mensura, metietur aliquis AB, TA nu-
meros numerus major existons ipso rz. Me-

iI restera donc quelque nombre qui mesurera celui qui est avant lui. Que
TA mesurant A]: laisse EA plus petit que lui-même; que EA mesurant AT-
laisse zr plus petit que lui°même; et enfin que r2 mesure EA. Puisque rz
mesure AB, et que AE mesure Al, le nombre Tl mesurera Al. Mais il se
mesure lui-même; donc il mesurera TA tout entier. Mais TA mesure ne; donc rz
mesure BE. Mais il mesure 15A; donc il mesurera BA tout entier. Mais il
mesure m; donc rz mesure AB et TA; donc r2 est une commune mesure des
nombres AB, TA. Je dis qu’il en est la plus grande. Car si rz n’est pas la plus
grande commune mesure des nombres AB, m, quelque nombre plus grand
que r2 mesnrera les nombres AB, TA. Qu’un nombre plus grand les mesure,
et que ce soit H. Puisque H mesure TA, et que TA mesure BE, le nombre
H mesurera ms. Mais il mesure BA tout entier; donc il mesurera, le reste
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BA’ gal Acmôv cipal. 1-37 AE punirai. 0 N

AE 75v AZ sans? ami 5 H 594 731 AZ m-
Tpsî. Men-7’ 3°: al ’6on 4-37 A? ml huma

cipal. 757 Il FlTP’lfll, 3 milan Tir haïra-am,

3711p inly écima-or- aux cipal. ami; AB, TA
âprôpoà; siphon? ne pinyin: , purin (in Toi;
TZ’ 5 T2 vip: 75v A8 , TA pi’ylno’v in: unir

FAITPOY. Omp 3&1 637’511.

i HOPIZMA.

En N 706100 pampiw, 371 iris ciptfipiç No

’ A: n. iâprepoziç par" , uni 75 pipeur" 467-0" une:
piffer ptITPMIC’u4.

tiatur , et sit H. Et quoniam H ipsum TA me?
titur , ipse;vero TA ipsum DE metitur; et ipse H
igitur ipsum DE metietur. Metitur autem et totum

13A; et reliquum igitur ipsum A15 metietur.
Ipse autem A]! ipsum AZ metitur; et H igitur
ipsum A2 metitur. Metitur autem et totum
AT; et reliquum igitur TZ metietur, (major
minorem, quod est impossibile; non igitur
AB, TA numeros numerus aliquis metietur,
major existons ipso r2; ipse FZ igitur ipso-
rum AB, TA maxima est communis mensura.
Quod oportebat ostendere.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique manifestum est, si numeru
duos numeros metiatur, et maximam eorum

communem mensuram mensurum 8558-
x

A15. Mais. AE mesure Al; donc H mesure A2. Mais il mesureur tout entier;
donc il mesurera le reste rz, le plus grand le plus petit, ce qui est impos-
sible; donc quelque nombre plus grand que rz ne mesurera pas les nombres
AB, m; donc rz est la plus grande commune mesure des nombres A3 , ra.
Ce qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE

Il Suit évidemment de la, que si un nombre en mesure deux autres, il
- mesure aussi leur plus grande commune mesure.
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I

npOTAzIE 7° PROPOSITIO lu.
T9181! épaflpôy æoee’nm pli flPaifü!’ mp5; JA- Tribus numeris datis non primis inter se ,

NiÀouç, 73 "bu-var 1670;! agonir MÉTFOV :6- maximam corum communem mensuram inve-

ptïv. V nirc. VErreur si ricain-i; qui? éprôpai [si 7175570; Sint dati tres numeri non primi inter se A ,
npà; «insinue, ai A, B, ri à??? 757 A, B, B , F; oportet igitur ipsorum A, B, r maxi-
T 75 pipera! ternir [n’a-par eûpeîy. mam communem mensunam invenire.

A

B

T

A

E

151305969 7&9 chio 757 A, Bai [46’71"01 xar- Sumatur enim duorum A , B maxima com-

air gifler 5 A’ ci «Ni A 75v T 51’101 MSTPIT, si munis mensura A; ipse utique A ipsum r vel

ou pampa". Mincir» infirmer, [JITPETIJUe a) metitur, vel non metitur. Metiatur primam ,
TOI); A, B. 5 A ripa "à; A, B, T perpeï’ 6

A ripa rôy A, B, T unir pirpor ini. Ai?»
371 ami pâturer. Ei 7&9 [si in" 5 A 763v A,

B, T papaver unir Mirpoyl, [sentirez Taxi; A,
B, T éprenne); 45919,45; page" 43v 70:7 A. Ms-

metitur autem et ipsos A, B; ipse A igitur
ipsos A , B , T metitur; ipse A igitur ipsorum
A, B, T communis mensura est. Dico et maxi-

mam. Si enim non est A ipsarum A, B ,
r maxima communis mensura; metieturA ,

PROPOSITION IlI.
Trois nombres non premiers entr’eux étant dormes , trouver leur plus grande

commune mesure.
Soient donnés les trois nombres A, B, r non premiers entr’eux; il faut

trouver leur plus grande ’commune mesure.

Prenons la plus grande commune mesure A des deux nombres A, B; le
nombre A mesure, ou ne mesure pas le nombre r. Premièrement, qu’illlc
mesure; mais il mesure aussi les nombres A, B; donc il mesure les nombres A,
B, r; donc A est une commune mesure des nombres A, B, r. Je dis qu’il
en est la plus grande. Car si A n’est pas la plus grande commune mesure des
nombres A, B, r, un nombre plus grand que A mesurera les nombres A, B, r.
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TPII’TD, mi inca 5 E. 13ml 051 5 E 706c A,

N t l il I a xB, Tpsrpsi, tu un; A , B «par purpura , un:
7?: 75v A, B pi’yzrror unir pirpor plîftiflh

T2: fi 76h A, B [ahaner unir pirpov irrir
5 A’ ri E ripa 73v A pat-mû", 5 ,1."ij Tir

Î I q ’ t I I 9 fi qlÀdWOVd, camp in" ahane". aux capa un;
A, B, T simoun); aipiOptàç poupin: gaza»! 10:7

A?" 5 A cipal. 75v A, B, Tye’wrriy in: nantir

piner.

Mil («ipsi-ra N 5 A Tir I" M7» æpô’rov , 31-:

ai A, T «in ciel vrpôroz api; s’insinue. 13ml flip

oiA, B, T orin sic-i wpâi-ra: vrptiç cimiÀouç, lu-

rpiicu ri; sui-rot); aiplOpo’r SJ’È "au , B, T pu-

B, P numeros numerus major existens ipso A.
Metiatur, et sit E. Et quoniam 1’. ipsos A, B,

r metitur, et ipsos A, B igitur metietur, et
ipsorum igitur A , B maximam communem
mensuram metietur. Ipsorum autem A , B
maxima communis mensura est A; ipse igitur
B ipsum A metitur, major minorem, quad est
impossibile 5 non igitur ipsos A , B, 1’ numeros

numerus aliquis metietur major ipso A j ipse
A igitur ipsarum A , B , r maxima est communis

mensura.

Non metiatur autem A ipsum r ; dico pri-
mum numeros A, P non esse primes inter se.
Quoniam enim A, B, r non sunt primi inter
se, metietur aliquis cos numerus; qui autem

Hua
D

.l.
vpôv , nui roll; A, B purpura, gui mi 75v A , B
,uiywrov unir [doper 73 A punition. Mrrpt’ï il?

nul 757 T’ .706; A, T vip: âpzolui; au; purpu-

ipsos A , B , r metitnr , et ipsos A , l! metietur ,
et ipsarum A, B maximam mensuram A metietur.

Metitur autem et ipsum r 5 ipsos A , r igitur

Qu’un nombre plus grand les mesure, et que ce soit E. Puisque E mesure
les nombres A, B, r, il mesurera les nombres A, B, et par conséquent leur
plus grande commune mesure (cor. 2. 7 ). Mais A est la plus grande commune
mesure des nombres A, B; donc E mesure A, le plus grand le plus petit, ce
qui est impossible; donc un nombre plus grand que A ne mesurera pas les nom-
bres A, B, I; donc A est la plus grande commune mesure des nombres A, B, r.

Que A ne mesure pas r; je dis premièrement que les nombres A, r ne sont
pas premiers entr’eux. Qar puisque les nombres A, B, r ne sont pas premiers
entr’eux , quelque n0mbre les mesurera, et celui qui mesure les nombres A, B,
r, mesurera les noxnbres A, B, et mesurera aussi leur plus grande commune
mesure A (cor. 2. .7 ). Mais il mesure aussi r; donc quelque nombre mesurera
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un ci A, T cipal. «in titi vrpài-ru "pi; clivoi-
Aauç. 15115090 03v 46757 qui 111710101! agonir

pirpoy, 5 E. Kari inti Â E 757 A fitTPIT, 5
li A nô; A, B papa?” mi 5 E aipat "à; A,

numerus aliquis metietur ; ipsi A, T igitur non
sunt primi inter se. Sumatur igitur eorum
maxima communis mensura E. Et quoniam B
ipsum A metitur, ipse autem Al ipsos A , B
metitur; et E igitur ipsos A, B, metitnr. Me-
titur autem et ipsum T; ipse E igitur ipsos A,
3, T metitur; ipse E igitur ipsorum A, a, r
communis est mensura. Dico autem et maximum.r

B papal". Mrrptï fi uni Tir T’ 5 E aipc ravi;

A, B, T par"? 5 E ripa 75v A, B, T unir
s’en ,uÉ-rpov. Airs Ni in sati piylnor. Bi

A l i . N l I7ap ,14" in» a E un A, B, T To [acyle-ru

Huis.

D

m

N

unir pirpov, papiers: mi; mati; A , B, T Si enim non eât Ë ÎPSOI’um A; B! r maîima
communis mensura, metietur aliquis ipsos A,
B, r numeros numerus major existens ipso E;
metiatur, et rit z. Et quoniam z ipsos A , B, r
metitur, et ipsos A, B metitur, et ipsorum A , B

épelant); aiprÔjuàç gazer air 705 E. Ma’rpiiræ,

mati i170. 5 2. Kati imi li Z m); A, B, T
lampai, nazi "à: A, B panps’i’, zani ria Tây A,IB

Épat5 peignera unir pairpov Fl’rptifll. T3 J’ai

757A, B piysrroy unir [Liv-par Écris 5 A’ 5
z ripa. 73v A panpe’i’. Ma’rps’Î (N mi 75v T. a

Z cipal. 1.0!); A, Tparpe’i’t nazi 1-5 75v A, T ripa:

piqueur unir psi-rpov paraphas. Tri «Pi rôt T ,

igitur maximam communem mensuram me-
tietur. Ipsorum autem A , 3 maxima communis
mensura est A 5 ipse Z igitur ipsum metitur.
Metitur autem et ipsum P; ipsez igitur ipsosA, r

les nombres A, r ; donc A , r ne sent pas premiers entr’eux. Prenons leur plus
grande commune mesure E. Puisque E mesure A, et que A mesure les nombres
A, B, le nombre E mesure A et B. Mais il mesure r; donc E mesure les
nombres A, B, r; donc E est une commune mesure des nombres A, B, r. Je
dis qu’il en est la plus grande. Car si E n’est pas la plus grande commune
mesure des nombres A, B, r, un nombre plusigrand que E mesurera les
nombres A, B, r. Qu’il les me5ure, et que ce soit z. Puisque z mesure les
nombres A , B, r, il mesure A et B, et il mesurera par conséquent leur plus grande
commune mesure. Mais A est la plus grande commune mesure des nombres A , B;
donc z mesure A. Mais il mesure aussi r,- donc z mesure A et r; donc il mesure
la plus grande commune mesure des nombres A, r. Mais E est la plus grande
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A ,uiwn-or unir pai’rpor inir i Et i z aipar.
Tir E [an-psi", i FIIIÇOV Tir imita-am, 3711p
irrir aiNratTor’ «in ripa: rad; A, B, T aipzÔpiç

f1; pan-pieu panzer tir 105 E’ 5 E ipse Tir A ,

B , T piylna’r il?" terrir (Liner.

a. l V 1 1. I t I tTplwr upas aprôpœr fleuron [au «pan-car 7rpoç

aiMiiMuç, tapants ’ri yiyanor terrir Mia-par.
Omp i’J’u wolïraufl

HOPIEMA.

B I B C Ï i I B JEn (in 1’00va Çarepor, on sur «prôna; apâ-

N I A. î a. Apané; 7p"; ,ut-rpp , nazi ai piyrnor attirer narrer

flirpar Fl’fptiflt. "
aTir attirir «fi ’rpirror rai 77min» athBjuôr

Joôa’r’mr, ri pipier" unir pie-par siphonna.

commune mesure des nombres r, A;

393
metitur, et ipsorum A , T igitur maximam com-
munem mensuram metitur. Ipsorum autem r,
A maxima communis mensura est E; ipse z
igitur ipsum E metitur, major minorem, quad
est impossibile; non igitur ipsos A, B, r
numerus aliquis metietur major existens ipso
E; ipse B igitur ipsorum A, B , T maxima
est communis mensura.

Tribus igitur numeris datis non primis inter
se, inventa est maxima communis mensura.
Quod oportebat facere.

COROLLARIUM.

Ex lIis utique manifestum est, si numerus
numeros tues metiatur , et maximam corum
communem mensuram mensuram esse.

Eodem mode et pluribus numeris datis, ma-
ximam communem mensuram inveuiemns.

donc z mesure E, le plus grand le
plus petit, ce qui est impossible; donc un nombre plus grand que .15 ne
mesurera. pas les nombres A, B, r ; donc B est la plus grande commune
mesure des nombres A, B, r.

Donc, trois nombres non premiers entr’eux étant donnés, on a trouvé
leur plus grande commune mesure. Ce. qu’il fallait faire.

COROLLAIRE.

Il suit évidemment de la que si un nombre en mesure trois autres, il me-
surera aussi leur plus grande commune mesure.

Plusieurs nombres étant donnés, .on trouvera de la même manière leur plus
grande commune mesure.

50
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HPO’TAZIZ 3V.

Haï; épilai; 71773; éprenez? , i iAaimr vos

pifferas, in: pipo; irrir ri pipa.
Erreur «No aip:9,aai, si A, Br, sati inca

flaireur i BT’ Aigreur in i BT nô A in: pipo:

irrir i pipa.

Oi A, Brl flip (in: rrpôror tapi; ÆÀÂÎI’ÂOUÇ

tirir, ii si. Errata" wpœ’npor si A, BT’ apô-
TOI 7rpi; ciAÀn’Aouç, &quIOI’r’roç hi Toi; BT si;

fait; ir and"; Forum", inca ixia-ru perd; 1’57
ir 75 Br pipo; ri roi; A’ air-n pipit irrir i Br
70:7 A.

Mi inuur (Tri aï A, 3T3 "peint «pis aimi-
Aouç- i (Pi ET Tir A in: panai", ri mi [tupi
Bi [Air air i 8T ’TàV A 14417:7, pipo; irrir i BT

705 A.

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO 1V.

Omnis numerus 0mois numeri, minor ma-
joris , vel ,pars est vel partes.

Sint duo numeri A , 31” , et sit minor 3T;
dico Br ipsius A vel partem esse val partes.

lpsi A , Br enim velprimi inter se sunt , vel
non; sint primum A , DT primi interse, et divise
BT in unitates qua: in ipso , erit quæque unitas

earum que in DT pars aliqna ipsius A 5 quart:
partes est DT ipsius A.

Non sint autem A , Br primi inter se ; ipse
utiqne Br ipsum A vel metitur, vel non meti-
tur. Si autem Br ipsum A metitur, pars est
BT ipsius A.

Q

PROPOSITION 1V.

Tout nombre est ou une partie ou plusieurs parties de tout autre nombre, le
plus petit du plus grand.

Soient deux nombres A, Br, et que Br soit le plus petit; je dis que BT
est ou une. partie ou plusieurs parties de A.

Car les nombres A, BT sont premiers entr’cux, ou non; qu’ils soient d’abord

premiers entr’eux; ayant divisé le nombre Br en ses unités, chacune des
unités de Br sera quelque partie de A (déf. I et a. 7); donc Br sera plusieurs
parties de A.

Que les nombres A, Br ne soient pas premiers entr’eux; le nombre Br
mesure A ou ne le mesure pas. Si Br mesure A, le nombre Br est une
partie de A.
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E1 «Pi mi. mise... vair A, Br préparer on- Si autem non. sumatur ipsorum A , BP
rir pinter i A, nazi impair-64a i 8T si; roi; et”; maxima communis mensura A , et dividatur Br
A i’a-ouç, roi; BE, El, 2T. Kari imi i A Tir in numerosipsi A æquales Bi, EZ, zr. Et quo-
Am’rpt’ï, pipoç-inir i A 1017 A. IcoçN innovai niam A ipsum A metitur, pars est A ipsius A.

wmN"fi

15,. 35, 52, 2m. un) guano; 4?: 7;, 35, Æqualis igitur unicuiqueipsnrum B5, Éz,zr ; et
51, ZI- "5 A m’y; gnjv. a", Id?" 3,7), 5 unusquisque igituripsorum DE , HZ, zripsius A
Br 796 A, A74; et" ipefiaç’ un) çà 3557;, pars est; quare partes est Br ipsius A. Omnis

igitur numerus , etc.

Il’IPOTASIS a. PROPOSITIO V.
Eau âpepè; 49465,93 prépa; g, la; 1mn; Si numerus numeri pars est, et aller alterius

:Tg’Pw .73 15...), jaïn. la; wyaflpo’flpu am... eadem pars; et uterque simul utriusque simul

«Mo’rs’pou ri cuis-i pipa; i014: , imp i si; Toi; eadcm Pars un, qua: unus unifiâ-

Ëro’ç. . P aAPÆFaç 7è, a A âpefloal 1.6; 31- ,44"; in", a Numerus enim A numeri Br pars sit , et alter

S’il ne le mesure pas, prenons la plus grande commune mesure A des
nombres A , Br (a. 7), et partageons BT en parties se, El , zr égales à A. Puisque
A mesure A, le nombre A est une partie de A. Mais A est égal à chacune
des parties me, El, ’zr; donc chacune des parties BE, El, zr est une partie
de A; donc Br est plusieurs parties de A. Donc, etc.

PROPOSITION V.
A.

Si un nombre est une partie d’un nombre , et si un autre nombre est la
même partie d’un autre nombre, leur somme sera aussi la même partie de
leur somme, qu’un seul l’est d’un seul. i

Que le nombre A soit une partie du nombre Br , et qu’un autre nombre
o
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nazi input i A iripou 1-96 E2 tri 457i pipa,
imp i A 703 BT’ 11’740 in nazi wrawirtpoç

Ü I N t ’ B Ïa A, A wraMoTtpau fou BT, El 1-0 au" pupe;
irrir 37!th i A 708 Br.

Emi 743p ipsipoç irrir 5A 70:7 BT, ri 151i

pipo; irri rai i A 708 152° in: ripa. sicir ir

A: ’ B2 y à N I v B I79a BT aplanir in: me: A, recouru un sur or
76 El ripolinai in: Tl; A. Artifice!» finir 3T
si; "à; 74? A itou; Taxi; 3H, H1" i (Pi El

B

DE,

tu

(Ï; roi; 1:5 A t’a-ou; fait ne, 92- ira-na ahi
Tsar ’ri 70x590; Tôr EH, HT tu; rrÀriÔu Tôr E9,

ez. in; a...) in; un. au. sa ra A, au
se au? A’ nazi ai 8H, ne cipd. 707; A, A i’a’ot.

Ami qui attirai N mi i HT ni A in; irrir, i
J’i ez 71:5 A’ sati ai HT, 92 4p: 707c A, A in:

sirs’r3’ in; 5p: liât! ir tu; Br iprôpoi in: 7:;

A, Toc-0810i tin nazi ir 107; Br, E2 in: Toi";

Ü B . hA, A’ iranàata’r’wr «par in" a Br 7m44 A, Ta-

x N I a«manadier irn, un: mrapço’rspa; o BT , El.

A alterius E2 eadcm pars , qua: ipse A ipsius Br ;

dico et utrumque simul A , A utriusque simul
Br , HZ eamdempartem esse qua: ipse Aipsius Br.

Quoniam enim quæ pars est A ipsius Br,
eadcm pars est et A ipsius u; quot igitur
surit in Br numeri æquales ipsiA , tot sunt et in
BZ numeri æqnales ipsi A. Dividatur Br qui-
dem in numeros ipsi A æquales Bit, 11T; ipse

veto Il in numeres ipsi Aæquales ne , 92; erit
utique æqualis multitude ipsorum BH , Br mui-
titudini ipsarum E9 , oz. Et quoniam æqualis est
Il! quidem ipsi A, ipse vero ne ipsi. A; et BB, ne

igitur ipsis A , A æquales. Propter eadcm utique

et HT ipsi A æqualis est, ipse quem 92 ipsi A;
et HT , 02 igitur ipsis A , A æquales sont; quot

igitur sont in Br numeri æquales ipsi A , tot
sunt et in ipsis BT , 122 æquales ipsis A , A ;
quam multiplex igitur est BT ipsius A , tain mal-

B

A soit la même partie d’un autre nombre raz, que A. l’est de Br; je dis que
la somme de A et de A est la même partie de la somme de Br et de Bz, que A

l’est de Br. v . .Car puisque A est la même partie de Br, que A l’est de El, il y aura
dans Br autant de nombres égaux à A, qu’il y a dans B2 de nombres égaux
a A. Partageons Br en nombres au, HT égaux à A, et raz en nombres Be, oz
égaux à A , la quantité des nombres BH, Hr sera égale à la quantité des nombres
se, oz. Mais au est égal à A, et ne égal a A; donc la somme de BH et dè’ ne
est égale à la somme de A et de A. Par la même raison, Hr est égal à A, et oz
égal à A; donc la somme de HT et de oz est égale a la somme de A et de A 5
il y a donc dans Br autant de nombres égaux à A, qu’il y a dans Br, en de

Ü
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wwyça-re’pou 705 A, A’ 5:19: pipo; ËnÏv 5

A 705 Br, 75 «.675 pipo; in) un) varappen-
po; 5 A, A cuvaMo’rÉPov 1’06 Br, El. Omp Un

infus.

n PO-TAS 12 ç’.

a?" cipaye; àptôpoô’ pipa 51, tu) :TIPOÇ 370’-

900 qui aüfè pipa g. la) wvawôtnpoç ramp-

oo-ri’pou ni nôtre). flip" :0711, :17"? 5 Je; 70:7

176;.

l Apzapàç 7èP 5 AB épatai? 10:7 T pif»: gnan,

un) 311,20; 5 Ali 371’900 nô z Toi. m5113 pipa

41th 5 AB 705 P N’y!» 31: au) wwaptpo’npoç

à AB, AE cuvapço’rîpou 708 1’, Z 7è ciné païen

tiplex est et uterque simul Br , Ez utriusque
simul A , A 5 quæ igitur pars est A ipsius Br ,
eadcm pars est et uterque sium! A , A utrius-
que simul Br , El. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO V1.

Si numerus numeripartes est, et alter alte-
rius eædem partes est ; et’uterque simul utriusque

simul cædem partes crit quæ unus unius.,

Numerus enim A! numeri r partes sit, et
alter AE alterius z eædem partes qua: A! ip-
sius P; dico et utrumque simul A3 , A! utrius-
que simul r , z easdem partes esse, qua: An

.rrÏr, âme 5 AB 10:7 I” ipsius P.

A H E

OA a EÛ

Z

15ml 7&9 a? m’y» ira-lu 5 A]! 708 r si 157:?

pipit irri’ un) 5 AE 706 z- 3ere: 5p: irriy Cr
Quoniam enim quæ partes est A]! ipsius l"

eædem partes est et An. ipsius z; quot igitur

nombres égaux aux nombres A, A; donc Br est le même multiple de A, que la
somme de Br et de 152 l’est de la somme de A et de A ; donc A est la même partie
de Br que la somme de A et de A, l’est de la somme de Br et de E2. Ce qu’il fallait

démontrer. l
PROPOSITION V1.

Si un nombre est plusieurs parties d’un nombre, et si un antre nombre est
les mêmes parties d’un autre nombre, leur somme sera les mêmes parties de

leur somme, qu’un seul l’est d’un seul. -
Que le nombre AB soit plusieurs parties du nombre r, et qu’un autre nombre-

AIE soit les mêmes parties d’un autre nombre z, que AB l’est de r; je dis que la.
somme de AB etde AIE est les mêmes parties de la somme de ret de z que AB l’est de r.



                                                                     

75 AB pipa 705T, verdirai. in; ml Êy tu; AIE 811m in A3 partes ipsius F , tot sunt et in A!
flip» 705 Z. munirent 5 [tir A8 si; 74’ 1017 T partes ipsius Z. Dividatur A3 quidem in ipsius
pipa qui AH, H8 , 5 (Fi A13 si; qui 1’05 z pipa F partes AH, ms , ipse vero AE in ipsius z par-
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i qui A9, 95. ’ tes A9, en.

A H B
L-----ùA e E

lac-ra: a»; 7m 73 miso; «à AH, un et;
7rÀiÏÛu div A6, 9E. Kati i7") 3 pipo; iniv 5
AH 105 r, ’rà 1675 pipo; in) mi 5 A0 roi? Z’

3 épi: pipo; inlv 5 AH 765 T, 73 16733 pipo;
ini tu) ruvaMa’npoç 5 AH, A9 0071140075900

16:7 P, Z. Ami rai cri-rai. N mû 3 pipo; irriv
5 H3 703 r, tu) 5 6E 70:7 2’ 5 tif: flipot- in)
ce H8 705 r4 au) cuvaMo’rtpoç à HB , 615 sw-

aMon’pau 705 r, Zt Ê il»: pipa irriv 5 AB
70:7 r, ni and-rai pipit irri mû myapço’npoç à

Erit utique æqualis multitude ipsarum AH ,
H3 multitudini ipsorum A9 , 9E. Et quoniam

A0 ipsius 2; lquæ igitur pars est AH ipsius r ,
" eadcm pars est et uterque simul AH , A6 utriuso

que simul F , z. Propter eadcm utique et quæ
pars est H8 ipsius F, et ipse en ipsius z; ipse
igitur pars est HB ipsius P et uterque simul un, en

ulriusque simul F , Z 5 quæ igitur partes est A!
ipsius F, eædcm partes est et uterque simul AB,.

AB, A5 www,wa 1.05 1-, z. 07",, a?" AE utriusquc simul F, Z. Quod oportebat os-

quæ pars est AH ipsius F , cadem pars est et

m3541, tenders.Puisque AB est les mêmes parties de r que AE l’est de z, il y a dans AB
autant de parties de r, qu’il y a dans Ali de parties de z. Partageons An en
parties de r, et que ces parties soient AH, un; partageons aussi AH en parties
de z, et que ces’parties soient A9, se.

Le nombre des parties AH, H8 sera égal au nombre des parties A6 , 6E.
Et puisque AH est la même partie de r, que A9 l’est de z, AH est la même
partie de r, que la somme de AH et de A6 l’est de la somme de r et de z (5. 7).
Par la même raison, HB est la même partie de r, que 6E l’est de z; donc H8
est la même partie de r, que la somme de H8 et de CE l’est de la somme de r et
de z,- donc la somme de AB et de AE est les mêmes parties de la somme
der et de z, que .AB l’est de r. Ce qu’il fallait démontrer.
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nporAzIz C

Eair ciptepàç CIPIBPOÜ pipa; 5, 5m; Étamp-

Bel; Épatptet’r’roç’ un) 5 Mura; 705 ÀOIWOÜ 75

ail-ni pipo; :0111, 571p 5 5M; 108 5Mo.
Aplûpàç :7429 5 A]! 41954.03 105 TA pipa;

:flü, 5m? àÇmPÇÛtlç 5 AE dçœtptüt’v-roç d’où”

rz- Abat 57: un) 5 M175; 5 EB Mimi? 705 2A
75 «:1575 pipo; inir, Zou? 5 5M; 5 AB 5Mo

1’58 TA. I

buH r
O ya’tp pipo; irriv 5 AIE 1’06 Il, 75 4678

. pipo; in» tu) 5 EB 1-05 rH. Rai ivre) 5 pipas
Ënlv 5 AIE 705 Il, 75 4575 [d’un in) tu) 5
1-13 703 me 3 aigu pipo; in): 5 AIE 703 r2,
75 4515 pipo; in) zani 5 AB 10:7 HZ, 5 A
pipo; inlv 5 Ali 103 Il, 75 4515 pipo; 5mi-
am-rau rai 5 A8 705 rAt 5 zip: pipo; in) and

PROPOSITIO VII.

Si numerus numeri pars est, squat ablatus
ablati; et reliquus reliqui eadcm pars crit,
quæ totus totius.

Numerus enim A3 numeri rA’ pars sit , qua

ablatus AE ablati rz ; dico et reliquus): un re-
liqui ZA eamdcm pattern esse , qua: totus A3
toüus FA.

Quæ enim pars est A]. ipsins F2, eadcm
pars sit et EB ipsius PH. Et quoniam qua:
pars est A13 ipsius P2 , eadem par: est Il
ipsius PH ; quæ igitur pars est A! ipsius rz ,
eadem pers est et A3 ipsius Hz; quæ autem
pars est A! ipsius rz, eadcm pars ponitur et
A) ipsius FA 5 quæ igitur pars est et An ipsius

PROPOSITION VII.

Si un nombre est la même partie d’un nombre, que le nombre retranché
l’est du nombre retranché, le nombre restant sera la même partie du nombre
restant, que le tout l’est du tout.

Que les nombre AB soit la même partie du nombre rA, que le nombre
retranché AE l’est du nombre retranché rz; je dis que le nombre restant 153

est la même partie du nombre restant ZA, que le nombre entier AB l’est du
nombre entier rA.

Que EB soit la même partie de tu, que AE l’est de r2. Puisque AE est
la même partie de r2, que en l’est de PH; le nombre AE est la même
partie de rz, que AB l’est de HZ (5. 7); mais on a supposé que A12 est la même
partie de Il, que As l’est de rA; donc An est la même partie de Hz, que
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5 AB 705 HZ, 75 1575,0190; in) un) 5 A8 705
un 5 A]! ripa: 510a7t’90u 750 HZ, rA 75 :575
pipo; 5F’HIW 700; 5’00: 50750 5 HZ 70;; TA. Kami:

èçgtptieeu 5 rz. A0175; in 5 HI A0175 75 ZA

’ A w 3 A P A d: I , A C Nen" tu; .n Kan 07m 0.14000; en" 0 A5 700
rz , 75 cati-r5 pipo; 50’754 tu) 5 EB 708 HI’, in;

55 5 HI 755 ZAt 5 in pipo; 50’750 5 A15 70:7

L-LJ;Il , r
Il, 75 :575 pipo; in) aux) 5’138 708 ZA.
AAA055 pipo; 50-7505 A15 705 r2, 75 1575
pipo; in) aux) 5 AB 705 TA. 5 in pipo; in)!
5 EB 70:7 ZA, 75 01575 pipo; 5075 ml 5 A8 705

rA5° 000.5 A0175; 492.5 E8 MIME 70:7 ZA 75

1575 pipo; 50-75? 570p 5 5A0: 5 A8 hou 705 TA.
0m? 55’" hïfau.

Hz, eadcm pars est et A8 ipsius FA; ipse A)
igitur utriusque ipsarum Hz , FA eadem pars est ;

æqualis igitur est HZ ipsi FA. Communis aufe-

ratur rz ; reliquus igitur Br reliqua ZA est
æqualis. Et quoniam quæ pars estAE ipsius r2,
eadcm pars est et EB ipsius a? , æqualis autem

8P ipsi 2A 5 qua igitur pars est AE ipsius

r2 , eadcm pars est et en ipsius ZA. Sed que:
pars est AI: ipsius P2, eadcm pars est et An
ipsius FA; qua: igitur pars est E8 ipsius zA ,
eadcm pars est et A8 ipsius FA; et reliquus
igitur En reliqui ZA eadcm pars est quæ touts
A3 totius FA. Quod oportebat ostendere.

AB l’est de ra; donc A! est la même partie de HZ et de m; donc in est
égal a rA. Retranchons la partie commune r2 ; la partie restante Hr sera
égale à la partie restante’ ZA. Mais AIE est la même partie de rz, que E5
l’est de Hr, et Et est égal a 2A; donc.AE est la même partie de r2, que
en l’est de ZA. Mais AE est la même partie de r2, que AB l’est de rA;
donc En est la même partie de ZA, que AB l’est de rA; donc le nombre
restant en est la même partie du nombre testant ZA, que le nombre entier
AB l’est du nombre entier rA. Ce qu’il fallait démontrer.
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nPo.rAzxs. si.

E057 cip16p5; nip19p05’ pipa 5, 0570p EIQGIPI-

005; 4941p19iy705’ x45 5 M1075; 7017 M1705 705

4574 pipa 50’741, :1th 5 5A0; 703 5Mo.
Ap10p0’; 705p 5 AB nip18p0t7 7017 TA pipa 50710,

470p domptes); 5 AE aiç41pt85t70; 7017 T2.
. A5700 571 0145 A0175ç’ 5 EB M1705 705 2A 74’.

45715 pipit 50-751, 570p 5A0; 5 AB 5Mo 705 TA.

A AT

M K

x1106» 705p 703 A3500; 5 He’ si cipat pipit in)!

5 H6 708 TA, ni nui-rai pipa 5075 sur) 5 A]! 705

Il. 51457719 si; :705 703 TA pipit 705
HIC, K8, 5 50’ A5 si; .705 703 TZ pipa 70’: AA, A?

50741.55 5’007 75 wÀiïOoç 787 BK., K9 .755 enfin

750A14, Ali. K45 inti 5pe’p0s 50’750 5 HK 705 TA,

r75 4575 pipo; 507i 1045 5AA 705 TZ’ pu’Çn 55 5

.TA 705 rz- faire» tipi: 11.45 5 HK 703 AA. Ku’cOp

. 175 AA 3’00; 5 BM’ 5 cip4-pip0; 50-757 5 HK 70511,

Y

.PBOPOSITIO Vlll.

Si numerus numeri partes est, que: ablalus’
ablali et reliquus peliqui eædem partes crit ,’

qua: totus totius. I
Numerus enim A! numeri TA partes sif.

qua: ablatus A8 ablati TZ; dico et reliquum
en reliqui ZA easdem partes esse, que: lotus
An latins rA.

Ponatur enim ipsi An æqualis H9; qui:
igitur partes est H9 ipsius TA, cardent parles
est et A! ipsius Tz. Dividatur HO quidem in
ipsius TArparles HIC, Le, ipse VETO A]! in
ipsius rz partes ’AA , A2; erit igitur æqualis

multitudo HK, ne ipsi multitudini AA , Al.
Et quoniam quæ pars est HI ipsius TA, ca-
dem pars est et AA ipsius Il; major autem
TA ipso T2; major igitur et il! ipso AA. Po-

PROPOSITION V111.

Si un nombre est les mêmes parties d’un nombre, que le nombre re-
tranché l’est du nombre retranché , le nombre restant sera aussi les mêmes parties

du nombre restant, que le tout l’est du tout. .
Que le nombre A8 soit les mêmes parties du nombre TA, que le nombre

retranché A]: l’est du nombre retranché r2; je dis que le nombre restant ses
au les mêmes parties du’nombre restant ZA , que le tout A8 l’est du tout TA.

Faisons ne égal à A8; le nombre He sera les mêmes parties de trA, que AIE
l’est de r2. Divisons He en parties de TA, et que ces parties soient HK, xe;
divisons AE en parties de r2, et que ces parties soient AA, AE; le .nomlme
des parties HK, K9 sera égal au nombre des parties ’AA, AIE. Et puisque
HK est la même partie de TA, que AA l’est de r2, et que TA est plus grand que
r2, tu: est plus grand que AA. Faisons HM égal à AA ; HK sera la même partie

51
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15 0161-3 pipo; 10’?) un) à HM 105 TZ’ al A0170;

59:5 MK Aomoô 705 ZA, 73 cula-ô Mp0; au):

37rrp 3M: 5 HIC 3Mo 1m? TA. nia", Ëmî 3
(d’un; En)! 5 K6 70:7 TA, 73 161:3 p.590; Ënl

un) 5 AE 1017 Tl, falzar «N 5 TA 10:7 TZ’ [ul-

Ccv 15m un) a K6 703 Ali. mîtes! 7.93 AH Ynç’

5 KN" 3 il): pipa; Ënlv 5 K6 106 TA, 1:3 1.673
p.590; inl’ aux) 5 KN 70:7 TZt un.) Mme; 0’591.

5 N6 Mural? 1’05 ZA 73 161.014,30; lulu 3m54

A Af
M K

3&0; 3 K6 5Mo 703 TA. 15091196031 J3 ml Ëàonràç

à Mx hmm? 105 2A 75 :1375 pipo; 0:7 37110
3M; 5 KH hou 105 AP- xal wvappa’npoç 4P:

p5. Mx, N6 103 A2 si dûTè. pipa à")? clamp
hoc-É. 91-13500 70:7 AT. la; N cuvai-4967.90;

"à"? MK, ne au]? 153,341 en 747 BA- un)
25017:5; in 5’ EB Muret? 103 2A si caltât pipa

ira-lu Jim? En; 5 AB 3Mo 1:05 TA. 07:19 UN:

Il;

natur ipsi AA æqualis ipse au ; quæigitur par;
est Hlipsius FA, eadem pars est et au ipsim
F2; et reliquus igitur un reliqui ZA eadcm
pars est quæ lotus H-K toüus TA. Rursus , quo-

niam qua: pars est K6 ipsius FA , eadcm pars
est et AE ipsius P2, major autem TA ipso r2;
major igitur et K0 ipso A3. Ponatur ipsi AE
æqualis ipse m; qua: igitur pars est ne ip-
sius TA , eadcm pars est et IN ipsius rz 5 ct re-

liquus igitur ne relïquï ZA eatïem pars est,
qua: lotus K8 totius FA. Ostensum autem est
et reliquum ME -reliqui 2A eamdem partent:
esse quæ lotus 1H totius AF 3 et uterque si-
mul ïgitur Mx , ne ipsius A’z eædem parles

est qua: tutus en totius AP. Æqualis autem
uterque simul MI, N6 quidem ipsi E! , ipse
vero en ipsi 8A; et reliquus igitur En reli-
qui zA eædem partes est quæ lotus An lofim
rA. Quod oportebat ostendere.

de ra , que HM’l’est de n; donc le reste MK est la même partie du reste
ZA,*que le tout HK l’est du tout ra. De plus , puisque K6 est la même
partie de TA, que AE l’est de rz,- et que m est plus grands que rz’, x9
est plus grand que A5. Faisons KN égal à A15; K6 sera la mênie partie de
m, que KN l’est de rz; donc le reste Ne est la même partie du reste 2A,
que le tout K6 l’est du tout m. Mais on a- démontré que le reste M1: est
la même partie du reste ZA, que le tout KH l’est du tout AT; donc la
somme de MK et de Ne, est les mêmes parties de Al, que le tout en l’est
du tout AT. Mais la somme de MK et de Ne est égale à En, et en égal
à 8A; donc le reste IB est les mêmesparties du reste ZA, que le tout AB
l’est du tout m. Ce qu’il fallait démontrer.
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UPOTAEIE 8’.

finir ipsOptË; simoun"; pipo; î; , nazi :1190; in,-

poo 73 aô-ràps’Poç il. nul ËyaÀÀaÏE 3 pipo; in?!

si pipa 5 7951-0; 1-05 791’700, 16 1673 fait»;

3’071: si ni 1570i pipit la) ri (Puis-s90; 706 70-
,

719700.

a? :1190; 5 A iripou 705 HZ, 70 nôs-5,14590;
5m93 A 705 8T, iÀÆmv (N i074» 5 A 705
A” A570 31’s tel iyaAAàE 3 pipa; in)! 5 A

70:7 A î pipa; 1-3 ail-:3 110’110; in) tu) 5 3T
«si? El à pipa. ’ l

Aptûluôç 7&9 5 A sifflant? 105 ET pipa; 1070,

pnorosrrto 1x.

Si numerus numeri pars est , et alter alte-
rius eadcm pars est; et alterne qua pars est,
vel partes primo: tertii, eadem pars crit vel
eadcm partes et secundus quarli.

Numerus enim A numeri sr pars sit, et
alter A alterius sz eadcm pars qua: A ipsius
Br, minot autem sit A ipso A; dico et al-
terne qua pars est A ipsius A vel partes , eam-
dcm partem esse et Br ipsins El val partes.

A

f.3 il TA

E 6 Z
Æ ’, un) 7&0 3 14490:3"): 5 A un Br, 12) and

743p; irrl raïa 5 A103 EZ’ 30m cipal. n’ait il

si BT âpzepol in: fg? A, n’offre; des la) :0

PROPOSITION

Quoniam enim qua: pars est A ipsius Br ,
eadcm pars est et A ipsius E2; quot igitur
suut in kir numeri æquales ipsi A, tot sunt

1X0 I.O

Si un nombre est une partie d’un nombre, et si un antre nombre est la
même partie d’un autre nombre, le premier est, par permutation, la même
partie ou les mêmes parties du troisième, que le second l’est du quatrième.

Que le nombre A soit une partie du nombre Br, et qu’un autrevnombre A
soit la même partie d’un autre nombre El, que A l’est de Br, et que A soit
plus petit que A; je dis que, par permutation, A est la’xnême partie ou I
les mêmes parties de A, que Br l’est de 52. . f

Puisque A est la même partie de Br, que A l’est de El, il y a dans
Ir autant de nombres égaux à A, qu’il y a dans El de nombres égaux
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71,3 E2 ila-0: 7:15 A. lampais-6a) a pis Br ni; Tous

75 A 7000; 70:); EH, HT, 5 a E2 ci; nô;
et; A itou; rot); E6, 82’ 7007 insu N 75
«A500; 1’50 EH, Br 75 70x599: 75v E8, 62.

A .

B HA

E G
Rai inti in: titi! 01’ EH, HT 01916,20) imi-

Àolç, sic? J? mati ai E9, 82 45918,40) in: ah-
M’Àolç, mi in" ila-01 70 711560; vair EH, HT

75 amies: 757 E6, 62’ 3 il); pipo; Émis 5

BH 705 E9 î fait)», 1-3 4673 pipo; irri tu)
ËHT 706 62 Ê 7è «ont [Apr ains tu? 3
pipo; iniv 5 EH 708 E6 Ê pipit, tu” mimi
pipo; 101i nui ruthi’rspoç 5 ET 0117414010,-
pou 705 E2 à ni attirai [M’Pn’ in; N4 flair EH

75 A, 5 «Pi E9 tu; A’ 3 ripa pipo; Émis 3A

1103 Aii pipit, 1-5 1575 pipo; ini ni 5 BT
703 E2 bi ni 1610i pipa. O7"? i900 (1375:1.

et in 32 æquales ipsi A. Dividatur Br qui-
dem in ipsos ipsi A enquilles 3H , Br , ipse
vero E2 in ipsos ipsi A æquales ne, 62; æ-
qualis erit utique multitudo ipsorum 1H, H?
multitudini ipsarum ne, 92.

Et quoniam æquales sont 3H , tu: numeri
inter se, sunt autem et se , 92 numeri a.»
quales inter se, et est æqualis multitudo ipso-

rum sa, Br multitudini ipsorum ne, 92;
quæ igitur pars est En ipsius ne vel partes,
eadcm pars est et H? ipsius 02 val eadcm

l partes; quare et qua: pars est En ipsius E9 vel
partes, eadem pars est et uterque simul Br ,
utriusque simul zz vel eædem partes; æqua.
lis utique 3H quidem ipsi A , ipse vero ES
ipsi A; quæ igitur pars est et A ipsius A
vel partes , eadcm pars est et Tir-ipsius E2 vel
eœdem partes. Quod oportebat ostendere.

à A. Partageons BT en parties égales a A, et que ces parties soient au, tu;
partageons aussi E2 en parties égales à A, et que ces parties soient 136:, 92; le
nombre des parties 13H, HT sera égal au nombre des parties se, ez.

Puisque les nombres En, HT sont égaux entr’eux, que les nombres Be,
ez sont aussi égaux entr’eux, et que la quantité des nombres En, m est égale
à la quantité des nombres ne, 62, le nombre BH est la même partie ou les
mêmes parties de Be, que un l’est de 62; donc 13H est la même partie ou
les mêmes parties de E6, que la somme qul’est de la somme E2 (5 et 6. 7).
Mais BH est égal à A, et ne égal à A; donc A est la même partie ou les
mêmes parties de A , que Br l’est de fez. Ce qu’il tallait démontrer.
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aporAnz i.

mais Æpiôpàç âptÙp03 pipit gai, 1673740; irri-

p’00 70E ainëpipii’ inti iiflùèf à pipit- irriv i

affin; 703 7pi70u îipipoç, 7è 837d pipiti’rmr

irai 5 J167tpoç 703 7170ip700 i3 73 1673’ pipoç.

Aptôpôç yàp i An ’aîptôpoô’ 703 T pipit in»,

inti i7ip0ç 5 AE i7ipou 703 2 7è 4370i. pipit,

in» (N i AB 703 AE binait” Ai)» tutti ital-
kif à pipit irrii i A]! 703 AE ii pipoç, 7è ’

î t r i t t Û lb i Â i l3 Iauna pipit 00-70 un] T 700 2 it 70 1070 pipaç.

PROPOSlTlO X. " .
Sa numerus numeri-,partes’est ,. et alter alte-

uius eadcm partes 3. et alterne qui: partes est
primus tertii vel pas , eædem- partes crit
et secundus quarti val eadcm pars.

Numerus enim A! numeri I’ partes cit, et
alter A]! alterius Z eædem partes , sit autem An

ipso AE minor; dico et alterne que: partes est
A! ipsius se tel pars , easdem partes esse et
P ipsius 2 vel eamdcm parlent.

Emi 7è? à pipit irriv 5’ A8 703 T, 7è 023702-

I s x x a ’ a. A! a t v aptpn :070 tu 0 .AE 700 2* ont. upat in" si
743 AB pipit 703 Tl, 7004374 inti i1 76’ AE
pipit 703 2. Atypiia-Uo 5 piy A3 si; «à 703 T

pipit 7è AH, HB, i (Ë AE si; 7è 703 2 pipit
ni ne, 65- insu à; 7m sa vraies; 737 au,

Quoniam enim quai partes est AD’ipsi’u! 1?",

eædetn parles est et A! ipsius-2"; quot: igitur
flint in asparta- ipsius r: une sunna in A:
partesipuus z, Dividatiir A! quidemîilpuu

tes AH , un ipsius P , ipse1 vero A]: in pane!
A6 , en ipsius Z; crit nuque æqualis multi-

PRFOPOS’ITION X. v , A y un...

ï Si un nombre est les mêmes parties d’un nombre, qu’un autre l’est: d’un

autre, le premier sera aussi, par permutation, les mêmes parties ou la
même partie du troisième, que le second l’est du quatrième.

Que le nombre An soit les mêmes parties du nombre r ,. qu’un autretnombre
AE l’est d’un autre nombreZ, et que An soit plus petit que A8; je disque, par
permutation, AB est les mêmes parties ou la même partie de AE , que r l’est-de Z.

Puisque AB est les mêmes parties de r, que AE l’est de z, il y a dans An
autant de parties de r, qu’il y a dans AE de parties de z. Divisons A]! en parties
de r, et que ces parties soient AH, H13; divisons aussi AE en parties de z, et
que ces parties soient A6, en; le nombre des parties AH, H8 sera égal
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H8 70? nice: 730 A9, 8E. Rai imi 3 pipo;
î E Û .0 Ü ’ i l ’ A p Ü10700 0 AH 7004 T, 70 :070 pepo; 0070 tu" 0
A9 703 2, ni MME 3 pipo; irrit i AH 703
A8 iipipit , 73 :373 pipo; ini tu) 5 T 703 2
Ë 7è ainsi pipit. Alè 7è 1370i N mi 3 pipo;

inîi i ne 7035 SE î pipit , 73 :373 pipa;

I A A Q N fl i ï I I .1 A0070 un 0 T 7cv 2 l 7a «une. Mlpfl’ 000-70 un
3pt’p0ç iniv i AH 703 A6 i5 pipit, 73 003.73

0.414
T

A 9Z

tudo ipsarum AH, un multitudini ipsarum Ae ,

en. Et quoniam quæ pars est AH ipsius r ,
eadcm pars est et A6 ipsius z , et alterne quai
pars est AH ipsius A9 vel partes , eadcm pars
est et r ipsius 2 vel eadcm partes. Propter
eadcm nuque et quæ pars est tu ipsius en
vel partes, eadcm pars est et r ipsins 2 vel
eadcm partes; quam et qui pars est AH ip-

pipoç ini mi i H8 703 65 li 7è :3701 pipit’ la).

3 zip: pipo; irriv i AH 703 A93 pipit, 73
«375 pipo; ini nui i AB 703 AE Ê 70E 1370i
fiipflô’ à»: 3 pipo; inii 5 AH 703 A6 tipipit ,

73 «.373 pipa: ihixôfl inti 5 T 703 2 ii 7è miné

pipit, tu) É. cipal? pipit in): i An 703 A5100
pipas, 7è mini pipit in) inti 5T 703-2.4i 73
0.375 pipoç. 070p i900 «Mien.

sint A6 vel partes , eadcm pars est et un
ipsius 6E vel eædem. partes ; et quæ igitur pars

est AH ipsius A8 vel partes, eadcm pars est
et A! ipsius AE vel eædem partes; sed quæ pars
est AHipsius Aeviel partes , eadem pars ostens:

est et r ipsius 2 vel eædcm partes, et que: igitur

parles-est A! ipsius A! vel pars, eædetn par-
tes est et T ipsius 2 vel eadem pars. Quod
oportebat optendere.

au nombre des parties A0, 6E. Et puisque AH est la même partie de r, que A8
l’est de z; par permutation, AH est la même partie ou les mêmes parties de A9,
que r l’est de 20(9. 7). Par la même raison, H8 est la même partie ou les
mêmes parties de en, que r l’est de z; donc si! est la même partie ou les
mêmes parties de A9, que HBil’est de es (5 et t6. 7); donc AH est la même
partie Ou les mêmesparties de A9, que AB l’est de A5; mais en a démontré
que AH est la même partie ou les mêmes parties de A8, que, r l’est de z;
donc ne est les mêmes parties’ou la même partie de A5, que r l’est de z.
Ce qu’il fallait démontrer. ’



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 407

nPorAzlz té.

E037 si; 3A0; "p3; 3a» 03700; d’çaupidsi:

3 i I A Ü d t t Esipo; œçntpsùiôw un 0 A0070; vrpoç 700 1007000

5’770" si; 3A0; «p3; il». I
E0700 à; 3A0; 3 AB orp3; 3A0? 730 TA 03700;

Èwptôsiç i AE vrp3; âçasptôinz 730 T2’ Ai?»

370 inti A0073; 3 EB wp3; houât 73v 2A i773!
à; in; 3 A]! vrp3; 33m 73v TA.

Emi 71”) 30’700 à; 3 AB "p3; 730 TA 03700;

d AE 7rp3ç 730 T2’ 3 cipat pipo; irrir iÎ AB 703

TA t3. pipit ,. 73 (.373 pipo; i773 M33 AE 703
T2 il 73 43703 pipit’ i013 A0073; 1p: 3 En imam?

1:03 2A 73 1373 pipo; irrii ii pipit,’ 0170p A3
703 TA’ 3’07" 4p: 03: en æp30 73v 2A 03700; 3

au 701030737 TA. 070p Un ûÎECI.

PROPOSITI 0 XI.

Si est ut tolus ad totnm in ablatus ad abla-
tnm; et reliquus ad reliquum erit ut totus ad

totum. .Sit ut totus A! ad totum mita ablatus
A! ad ablatum T2; dico et reliquum En ad
reliquum 2A esse ut totus Anad totum rA.

Quoniam enim est lt .AB ad TA in A! ad
r2; que igitur pars, est A! ipsius TAvel par-
tes , eadcm parsi est et An. ipsius Àrz vel cæ-

demlpartes; et reliquus igitur En reliqui 2A
eadcm pars est vel partes, (qua! A! ipsius TA ;

est igitur ut tu; ad 2A in An ad TA. Quod
oportebat ostenderc.

PROPOSITION XI.
Si le tout est au tout comme le nombre retranché est au nombre retranché,

le nombre restant sera aussi au nombre restant comme le tout est au tout.
Que le tout sa soit au tout TA comme le nombre retranché AE est au nombre

retranché rz ; je dis que le nombre restant en est au nombre restant ,ZA comme

le tout sa est au t0ut rA. . i ’Car, puisque As est a TA comme AE est à r2, sa est la même partie ou les
mêmes parties de rA que AE l’est de r1; donc le reste en est la même partie
ou les mêmes parties du reste 2A que AB l’est de FA (7 et 8. 7); donc en
est à 2A comme AB est a TA (défi no. 7). Ce qu’il. fallait démontrer.
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ÎII’PO’TBI 12 15’.

s q- r a. 0 t i I .nlEn un» 0711M!» «repu "cantor 4m:

PROPOSI’TIÛ X11.

t Si sont quotcnnque numeri proportionales ,
5; J; 78v ûwps’vaylnpà; au ’75? iwopùraw, crit ut nous antecedentium ad nnum conse-
057m; 817mm; oî âyoupu’vo: vrpàç lum-rac un);

* I eonsequentes.Sint quelconque numeri proportionaîes A ,

B, r, A, ut A adœjtaf ad A; dico esse
ut A ad B ila ipsos A , P ad ipsos 1.3.. A.

quentium , ila omnes antecedentes ad omnes
îrwptîrwç.

Brune" ôworotoüv 4.6,"? àvéàoyov oî A,

B, r, A,IIÂ; 5 A 7:76; 764v B 6570; 5 r wpàç

t I t1 l x c c t t 0!799 A’ A970 ou en" a; o A 7p; TGV B nous:
a; A, r "fi; au); B, A.

A E B
[fil-A.

En) flip (44m 6:5 vipàç fàv B alarmoit, Quoniam-enim estkut A ad B in Ê Id A;
:05; dur 3 591 ,uîpoçZËr-Éîy 3A "835’149", quæ igitur pars est A ipsius B val pane. ,

53.15,5 fig"; a") a; a 1- 7,5 A à: Fjpuc u) eadcm pars est et r ipsius Ave! partes; et Met-b
o’uvàpça’flpaç alfa: A, riwmfiçovïpou un? B? A

1-5 4673 pipo; 30-3"? 7è animât pif» , 57:99 5 A
1’03 B’ ila?" il): à; 5 A 7:93; ’rày B’tazÏ’mç a; A,

r wpà; un); B, A. Omp a» hîëau.

t 1.   , . .  PROPOSITION X11.

que simulr igitur A , P utrinsque simnlsB, A cas
dem pars est arc! eædem parles , qoæ A ipsius

B; est igitur ut A ad 3 in ipsi A , r ad 59.
nos B, A. Quod oportebat ostendere.

Si nant de nombres qu’on voudra sont proportionnels, un des antécédents
sera à rua des conséquents comme la somme des antécédents est à la somme

des conséquents» w, ’ A . .
Soient A, B, r, A tant de nombres proportionnels qu’on voudra; que A soi:

à B comme r-sestà At jeudis que A està B comme la 50mme desnombres A, r

est à la somme des nombres ËB, A. I ’
Car, puisque n est à B comme I est à A, A est la même partie ou les

mêmes parties de B, que r L’esttde A (défi no. 7); donc A est est la même
partie au les mêmes parties de B que r l’est de A; donc la somme des nombres
A, r est la même partie ou les mêmes parties de la somme des nombres B, A,
que A l’est de B (5 et 6. 7); donc A est à B comme la somme des nombres
A, Lest à la somme des nombres B, A (défi 20. 7). Ce qu’il fallait démontrer.
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rimmel: 17’. P’ROPOSITIO X111.

Bali ’fl’NIPlÇ cipaôlsol érafle?» au. ml îth- t .Si quatuor numeri proportionales sont 5 et

alterne proportionales enim.
Sint quatuor numeri proportionales A , 3’,

r, A, ut ad B ita rad A; dico et sltcrne
proportiohales on , ut A ad r ila B ad A.

Naïf iman" irones.
15"qu trin-1px iptôpol influer oî A, B,

P, A , à; 5 A wpàç 137 B oka; 5 r "p5; 131 A’

M7. 57: and ivaMâE balayer itou-au , à; 5 A.
"pas 1’37 T oïl-ru; 5 B 7:93; "rôt A. ç

I,
[D

Quoniam enim est ut A ad! ila 1’ ad A; qu:

igitur pars est A ipsius B vel partes ,teadcm par:
test et Pipsius A vel-cædem partes ; alterne igitur

quæ pars est A ipsius P vel partes , eadcm pars
est et B ipsius A vel eadcm partes; est igitur ut

Ewtl 7&9 in" à; 5 A «ne; 731 B sans; 5 r
111:3; 751 A. 3 il): (néper; Écrir 5 A 705 B Il

fait»), 75 461.3Mo; in) a) 5 r 106 A il 71

g x I a t u a I , I t c n-ota-ra par». IYEÂÀÆE 4P: o pspoç «un o A un

ï a? pipa, 76 1613 [tipule-ri ml 5 B 1-05 A a. I, I
un; 461M Pépn- au", 5P; à; a A "P3; 7&7 1- A ad 1’ ita B cd A. Quod oportebat ostéit-
sîlrru; 5 B vrpàç-Irôv A. 0m? à?" alfas. dere-

PROPOSITION X111.

Si «quatre nombres sont proportionnels; ils seront encore proportionnels par
permutation.

Soient A, B, r, A quatre nombres proportionnels, et que A soit à B comme
r est à A; je dis qu’ils seront encore proportionnels, par permutation, c’est-à-
dire que A. est à r comme B est à A.

Car, puisque A est à B comme r est à A: A est la même partie, cules
mêmes parties de B, que r l’est de A (déf. 20. 7); donc, par permutation,-
A est la même Ou les mêmes parties de r, que B l’est de A (9 et to. 7); donc
A eSt à r comme B est à A (déf. ne. 7 ). Ce qu’il fallait démontrer.

52
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HPOTAIIS 16V.

finir de" rima-mûr émottai, tu) 120m «6197;

in: 73 "A1790; adulte AayCatvépwat la) i, w;

’ à I a .L a A: I A. I Ilmon. A079. un hua-au w 7go un.) A079) M’WTGI.
Erratum 7è?! Êvrorataiîv épelai ai A, B, T,

nul sinuât 111707; in: qui "Afin crédita layât-

sans": tu?" ir 75 du? A6791: ,. ai A, E , 1,. de
,uir 5 A 717:5; si" B 0370:5 A 71133; 13v E, à; N
5 B "p5; 759 1’ 037m 5 E wpàç 739 Z. N’y» 31-:

a .t a t a - x t si tun ânon un" a; a A vrpa; var r cura; a A
7rp3; Tir 2..

à

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROF OSITIO XIV.

.Si sunt quotcunque numeri, et alii ipsis æ-
quales multitudine bini sumpti et in eadcm
ratione; et ex æquo in eadcm ratione erunt.

Sint enim quotcunque numeri A , B , r , et
alii ipsis æquales mulfitudine bini sumpti et in
eâdem rationeA , B , z, ut A quidem ad]! ila A
ad E, ut B vero ad P ita B ad Z; dico et ex æquo

esse ut A ad 1’ itaA ad Z.

w

H

D

IN!!!

En) 7d,» in" si; 5A rpàç 737 B 0.610; 5 A.
api; r?» E” imAÀèE tripot irriv si; é A 711:3; 73v

A 0570:5 B ripé; 737 E. nia", imt’ in" à;
3 B n95; 737 r 057w; a E mais. Ter Z’ iveAAèE

Quoniam enim est lut A ad B ita A’ ad si ,-

alterne igitur est ut Aad AitaB ad E. Rursus ,
quoniam est ut B ad P ita E ad z ; alterne igi-
tur est utB adzitalr ad z. Ut autem B ad

PROPOSITION XIV.
Si l’on a tant de nombres qu’on vomira , et d’autres nombres égaux en quantité

aux premiers, et si ces nombres étant pris deux a deux sont en même raison ,
ils seront aussi en même raison. par égalité.

Soient A, B, r tant demombres. qu’on voudra, et d’autres nombres A , E,
z égaux en quantité à ceux-ci, que ces. nombres soient pris. deux à deux,
et en même oraison, c’est-à-dire que assoit à B comme A est a E, et que B
soit à r comme E est à z; je dis que, par égalité ,, A est a ’r comme A est
à z. q

Car, puisque A est à. B comme A est à E, par permutation, A est à A comme
B est à E (15. 7). De plus, puisque B est à r comme E est à z; par permu-
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sipo: ive-la 45:5 B vrpo’ç ’ràr E nil-racé r 7173; 75!

Z. a; «N 5 B qui; 73V E du»; 5 A mais 751 A’

ml si; du): 5 A «P3; Tés A 0570; 51’ 7173; 751 2°

9’ratÀAèE ripa Émis à; 5 A vrpô; 1’31 T «in»; 5 A

arpàç 75v Z. 0m]: Ut: 3175:1.

flPOTAZIE
4

In,

finir payai; êptepév 7m: papi, t’a-cita; N

inpoç 8919,48; dinar 1nd épela?» permît cati

infinitif imitant; pavai; 73v quia-or ciptôpôv’pt-

triais-u tu) 5 Mme; TintP-roy. l

Manie 7è? si A éployé? un; rôt Br pupitre»,

imita; N irtpa; siptûyéç 5A JAN! 7nd épie-

A

A

B H

L-
pàr 751 E2 [AFFPGI’TB’ A570 57: un) iratAAaiE

t’a-situ; si A pavai: vair A èptûpàv pape? and «il

Br «rôy El.

9

K...-

E ita A ad A; et ut igitur A ad A ila P ad
Z; alterne igitur est ut A ad P in A ad 2.
Quod oportebat ostenderc.

PROPOSITIO XV.

Si unitas numerum aliquem metitur, arqua-
liter autem alter numerus alium aliquem nu-
merum metitur; et alterne æqualiter unitas
tertium numerum melietur ac’secundus quar-

tout.
Unitas’ enim A numerum aliquem Br me-

À tiatur , æqualiter autem alter numerus A aliun

-rA Z
aliquem numerum Il metiatur; dico et al-
terne æqualiter A unitntem ipsum A nomes-dm
metiri ac Br ipsum B2.

tation, B est à E comme r est à z. Mais B est a E comme A est à A; donc
A est à A comme r est à z; donc, par permutation, A est à r comme A
est à z. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XV.
Si l’unité mesure un nombre autant de fois qu’on autre nombre mesure

un autre nombre; par permutation , l’unité mesurera autant de lois le troi-
sième nombre que le secondwmesure le quatrième.

Que l’unité A mesure un nombre Br autant de fois qu’un autre nombre A
mesure un autre nombre El; dis que, par permutation, l’unité A mesure
le nombre A autant de fois que Br mesure E2.
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En) 7dpgîriuc ri A pavai; 1’31 Br ciptôpiv

N N i l d Il a x a A.[M7701 ne: a A me! EZ’ on: apr: nous tr Te)
Br fendit; choô’rot’ tien lai i1 71:5 El niptûpoî

in: 1-9? A. lampée-Ou ô fait Br si; qui; i7 «in;

paraîtra; qui; BH , ne, or, 5 ü EZ si; "Il; 763

Quoniam enim æqualiter A unitas ipsum
Br numerum metitur ac A ipsum El; quot
igitur sont in Br. uniates tot.sunt et in il
numeri æquales ipsi A. DividatanP quidem
in ipsas in eo unitates DE , ne, en; ipse

A ila-ooç, qui); EK, RA , Al. ira-m «N iroy 73 vero 22 in ipsos ipsi A æquales En , KA , Al;
"mon; 75v En, ne, et 79’; «bien 1-5,. Ex, crit igitur æqttalis multitudo ipsorum Bu, ne ,
RA, A2. Rai in) in: clair a; 8H, H6, or er multitudini ipsarum E; , KA, Az. Et quo-
uoyaidtç chahute, tic-l. Je!" sur.) ci. Ex, RA, A: niant æquales sont au , He , er unitatesi inter

A

A

B”?! 9 T
rams-LA z

Sympa) l’a-o: ÆMQIÂOIO, nazi in" in» Té wÀiïecç. se ’ 511m âme!!! 8th HG , KA’, A2 numeri æ-

1’51 EH, ne, or pontât" et; "mon 15v 15K, quales inter se, et est æqualis multitudo ip-
KA, A2. àptÔpuîr’ inau3 clip: aigri BH payai; maclé 58mm 33 s ne , 91’ unitatutn multitudini

suiv EK &ptôlttôv cérat: Il ne panic que; 75V ipsomm EX, RA s A1 numerorum; en’t igitur

RA riposté" aux) si or parai; orpin; 73v A2 Ut En "05138 ad 5K numerum ita H6 unîtes
àptôyér. lie-nu il»: mi à; si; 75v tiyoopirm ad KA numerum, et 91’ unitas ad oz nume-

npàç in 757 inopérant 0570; airant; ai dyoé- mm. Erit igitur et ut nous antecedentium ad
peut qui; gironne-rat); inopinuç- i’rriv aira à; unum cowquenüum ita omnes. i anteceden.

i EH poroiçjrpéç Titi 15K étampé!!! aéra; 5 Brvrpà; tes ad omnes consequentes; est igitur ut Il!

p Puisque l’unité A mesure le nombre Br autant de fois que A mesure Il ’
il y aura dans Br autant- d’unités, qu’il-y a dans E2 de nombres égaux à A.

Partageons Br en ses unités au, ne, or, et partageons El en nombres égaux
a, A, et que ces nombres soient Ex , KA,’ A2 ; la quantité des unités BH,
ne, er sera égale à la quantité des nombres EX, RA, A2. Puisque les unités
sa, ne, er sont égales entr’elles, que les nombres EK, KA, A2 sont égaux
entr’eux, et que la quantité des unités En, He, Or est égale à la quantité des
octobres En, RA, A2, l’unité BH sera au nombre Ex comme l’unité He est au

nombre KA, et comme l’unité et est au nombre Al. Donc un antécédent
sera à son conséquent comme la somme des antécédents est à la somme
des conséquents (12. 7); donc l’unité En, est au nombre En: comme Br est

a
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qui? EZ. In (il si EH parai; «il A perdît, 5
J’i EK étudiai; 74:5 A 31959,14? in" d’un à; Il A

t t t a t Il t I t tpeut; 711m; TGV A apion" aura; o Br 711w; 701
EZ’ larcin; ripa. Il Agonie trin A épidpit5 peut?

ml 5 Br 1’37 El. ont? Un «nilgau.

HPOTA212 19’.

Eair J’u’o épelai mAAatvrAcmaivrcç intima;

N ; a l a a a. ’I s I70mn 7ms;- ou 70°54on t5 curer nm MM-
Aotç écorna.

lin-mur No épatai ai A, B , tutti 5 fait A
Tir B flon’nïÂad’la’d’dç trin r 7:01.11», 5 N B

nuiter ad il numerum itaIBr adam. Æqualis
autem BH unîtes ipsi A unitnti, ipse veto BK-

numerus ipsi A mimera; est igitur. ut A imitas.
ad A-numerum in." ad. B1; æqualiter igitur As

imitas ipsum A numerum metitur ne Bripsunr
Bz. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XVI.

Si duo numeri multiplicantes sese faciunt
aliquos ; facti ex ipsis æqualcs inter se émut.

Sint duo numeri A , B , et A quidem ip-
sum Bmultiplicans ipsum I’ faciat , ipse vero B

DHwBlfl!

«ràv A WoÂÂaWÀdfld’n; trip A atonie-or Air)».

Ü Il , B O Non me se?" o r ’np A..

ipsum A multiplicans- ipsum A faciat 5 dico a-
qualem esse r ipsi A.

à E2. Mais l’unité EH est égale à l’unité A, et le nombre 15K au nombre A;

donc l’unité A est au nombre A comme Br est à E2; donc l’unité A mesure

le nombre A autant de fois que Br mesure E2 (déf. 20. 7). Ce qu’il fallait
démontrer.

PROPOSITION XVl.

Si deux nombres se multipliant l’un et l’autre en produisent d’autres; les-
nombres produits seront égaux entr’eux.

Soient les deux. nombres A, B; que A multipliant B produise r, et que B
multipliant A produise A ; te dis que r est égal à A.
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peut; m’y A dptofuiy put-pt? nul 5B ré? r-
ivaÀÀaËE 1p: t’a-tint; si figerai; 75v B aipIÛpLàr
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tr! 3.er
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Quoniam enim A ipsum B multiplicans ip-
sum r feeit 3 B igitur ipsum 1* metitur pet
ipsas in A unitates. Metitur autem et E uni-
tas ipsum A numerum par ipsas in eo unitates ;
æqualiter igitur B unitas ipsum A numerum
metitur ac B ipsum r ; alterne igitur æqualiter
E unitas ipsum B numerum metitur ac A ipsum

r. Rursus , quoniam B ipsum A multipliant

D"!

A par"? and qui; iv rê B Farida. Mrs-pt? (Pi
tu) Il E pavai; 76? B uni ri; iv dtl’rélltovd’dhr

irait": ripa. Il E pavai; 15v B cipteptôv papi nul

e t I t t t t a a ta A Ter A. [sans de u liftant; sur B cpt par

I g C Ipua-pt? un) a A Tir 1" maint; tipi: o A Étant-repu

N B S N75v r, A purpw in; à”): in" o r ’1’th A.

Omp ide: Julia.

ipsum A fecit; ipse A igitur ipsum A meti-
tur per ipsas in B unitates. Metitur autem et
1 unitas ipsum B per ipsas in eo unitates ; æ-
qualiter igitur E unitas ipsum B numerum me-
titur ac A ipsum A. Æqualiter autem! uniate
ipsum B numerum metitur ac A ipsum r. Æ-
qualiter igitur A utrumque ipsorum r , A me-
-titur; æqualis igitur est r ipsi A. Quod opor-
.tcbat ostendere.

Car, puisque A multipliant B a produit r; B mesure r par les unités qui sont
en A (déf. 15. 7). Mais l’unité E mesure le nombre A par les unités qu’il con-

tient; donc l’unité E mesure le nombre A autant de fois que B mesure r; donc ,
par permutation, l’unité E mesure le nombre B autant de fois que A mesure r
(I5. 7). De plus, puisque B’multipliant A a produit A, A mesure A par les-unités
qui sont en B. Mais l’unité E mesure le nombre B par les unités qu’il con-
tient; donc l’unité B mesure le nombre B autant de fois que A mesure A.
Mais l’unité E mesure le nombre B autant de fois que A mesure r; donc A
mesure également r et A; doue r est égal à A. Ce qu’il fallait démontrer.
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HPOTA212 .6. PROPOSITIO xvn.
fait. éploya; No c’PJÛFoÈ; woAAaæAanim; Si numerus duos numerus multiplicans fa-

noit? 7114;. a; 94”5qu 16757 757 4611)] cit aliquos , facti ex ipsis eamdcm rationem
:5000: 0&6on vroMavrAaermo-Otïa’n. habebunt quam multiplicati. .

Aptepâç 7è.) 5 A No èplôpoùç un); B, r Numerus enim A duos numcros B , P mul-
noMavrÀaa-zæ’a-aç "à; A, la wonïerar M74. 37, tiplicans ipsos A, E faciat 5 dico esse ut B ad

in)! à; 5 B "p5; 7?" r 0313; 5 A 7rpàç 767 E. r in A ad En

T
un

H

1119

En; 73:95 A 737 B mAAatvrÀatnaiuç 1-87 A Quoniam enim A ipsum B multiplions
armoimttr’ 5 B 5P: 759 A [te-111:7 sut-ré 17è; iy ipsum A fecit; B igitur ipsum Ametitur par

75 A Moyéæaç, anfi’fi "a; i z "ni; on); A ipsas in A uniates. Metitur autem etZ unitas
chatoya! navrai. ni; t’y m3793 poyüzç- t’a-étal; 59a ipsum A numerum par ipsas in eo unitates ;

:7 Z pavai; 76v A &pzepôv page? tu) a B 1’57 A* æqualiter igitur Z unilas ipsum A numerum
au?" «il»: (in; ti- Z payai; vrpà; 1-3! A éplefuifi metitur ac B ipsmn A ; est igitur ut Z unitas
057m a 3 ",3; 1-3, A. A": a»; du; a; a) à; fi ad A numerum in B ad A. Propter eadcm au»

PROPOSITION XVII.

Si un hombre multipliant deux nombres en produit d’autres; les nombres
produits auront la même raison que les nombres multipliés. i

Que le nombre A multipliant les nombres B, r produise les nombres A , a;
je dis que B est à r comme A est à E.

Car, puisque A multipliant B a produit A; B mesure. A par les. unités. qui
sont en A (déf. 15. 7). Mais l’unité z mesure le nombre A par les unités,
qu’il contient ; donc l’unité z mesure le nombre A autant de fois que B mesure
A; donc l’unité z est au nombre A comme B est à A. Par la même raison ,
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Z perd; 7:73; far A émana! 051w; 5 r wpàç

’ràv 15° uni à; d’un 5 B que; 757 A1371»; 5 r

717:3; Tir 153° ËvaÀÀaËE d’9: Ër-rir à; 5 B "p8;

rôt r 0570; 5 A «par 75v E. Omp Un
437241.

HPOTAEI: ni.
Px

Ed! No dp18poi cipaôpdr 71m vroÀÀavrÀzné-

une; flûtât; wyatç’ ai 74115,14on if and-rôt ai

a t Il t l z N Iun? exeat: 707 7&0701’ Toi; woMamAawata-atw.
A69 7&9 429181.40) ai A, B aiptôpto’y 11m Tir

à

U

que et ut z unitas ad A numerum ila P ad Il;
et ut igitur B ad A ila P ad E; alterne igitur
est ut B ad P ila A ad E. Quod oportebat os-
tendere.

PROPOSITIO KV! Il.

Si duo numeri numerum aliquem multipli-
cantcs faciunt aliquos ; facti ex ipsis et eam-
dcm habebunt rationem quam multiplicantes.

Duo enim numeri A, B numerum aliquem r

Dl"!

p."

1’ oroÀÀavrAutaia’atv’nç en); A, E wolehamr mlflfipliœntes ipsos A, l fadant; dico esse

m’y» 37: inir à; 3 A que; Tir B 0370; 5 A

7:93; Ter E.

utA adBitaA ad E.

l’unité z est au nombre A comme r est à E; donc B est à A comme r en
à E; donc, par permutation, B est à r comme A este
fallait démontrer.

E (t5. 7). Ce qu’il

PROPOSITION XVlII.

’8i deux. nombres multipliant un autre nombre en produisent d’autres; les
nombres produits auront la même raison que les multiplicateurs.

’I Que les deux nombres A, B multipliant un nombre r produisent A , E 3
je dis que A est à a comme A es-Là a.
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Emi yâp 5 A 1-51 r woAAawAamaiuc 1’57 A

7rt7roimtt° mati 5 r 4P; 757 A vroÀÀetrAaenaiutç

757 A «maint. Ami ni attirai N zani 5 r r5!
B vroÀÀatvrÀaflaia’dç 75v E ruminer dP19p5ç

N 5 T No ripoliné; Ted; A , B flancs-l’humain;

ont); A, E m’a-aimer in" il); à; 5 A 795;
75r B ami-ru; 5 A 1’95; 75v E. Omp tu; d’effet.

HPOTAEIE 16’.

t I .I u a I l? f rEn Tee-up" «pour: «wilaya! ava-w, o un

N I N Ïmon wpwrou un: "raps-ou ylro’lutroç dpzdlwiç in;

.1 n a l tunau in; ne TOI! J’eunpou un 791’700 pinyin,»

I a u 3 l d I N I N I lapi [445. mu tu o un ne vrpœrou mu TlePTOU

r a t ’l fit N n.gouttera; aplatie; me; p ne in Tou J’w’ripou and i

I. I .
791’700, a: Tempe; âpiepoi éveiÀo’yM’ Éden-au.

Errata-an TIIU’ÉŒPQÇ ipz9poi dyaiàoyov ni A , B ,

D»

a l

Quoniam etfim A ipsum È multiplicans ipsum

A fecit; et I’ igitur ipsum A multiplions ipsum

A fecit. Propter eadcm utique et P ipsum B
multiplicans ipsum l fecit; numerus utique P
duos numeros A, B multiplicans ipsos A, E fecit;

est igitur ut A ad B ila A ad E. Quod oportebat
ostenderc.

PROPOSITIO XIX.

Si quatuor numeri proportionales sum, ipse
ex primo et quarto factus numerus æqualis crit

ipsi ex secundo et tertio facto numerot; et si
ipse ex primo et quarto factus numerus æque-
lis est ipsi ex secundo et tertio , quatuor numeri
proportionalcs emnt.

Sint quatuor numeri proportionalcs A , 8,
, y. I

:Nmr "l

r, A, à; 5 A muât: ’rày B «ni-ru; 5 r vrpeiç 75!

A , mi 5 ph A 75v A woAAawÀaa-m’mç 1-5! E

I

r, A, ut A ad n ita r ad A, et A quidem
ipsum A multiplicans ipsum E facial, ipse vero B

Puisque A mulipliant r produit A , r multipliant A produit A ( 16. 7 Par la
même raison r multipliant B produit E; donc r multipliant les deux nombres
A, B produit les nombres A, E; donc A est ès, comme A est à E (17. 7 ). Ce
qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XlX.

Si quatre nombres sont proportionnels , le nombre produit parle premier et par
le quatrième sera égal au nombre produit par le second et par le troisième; et si
le nombre produit par le premier et par le quatrième est égal au nombre produit
par le second et par le troisième, les quatre nombres seront proportionnels.

Soient les quatre nombres proportionnels A, B, r, A ; que A soit à B comme r
53
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lroui-m , 5 Fi B 75v 1’ woÀÀavrÀao’taio’aç 707 Z

1 r d il a a t A.wotwrw Ana on in; un" o E 79: Z.

un;
H

ipsum r multiplicans faciat ipsum z 5 dico æqua-
lem esse E ipsi Z.

il: N Mr

. p lO qui? A 75v 1’ WOÂÂŒÜPIÆU’IÆ’TIÇ 7m! H 776181160.

q. p t
Hui avr 5 A ’rày 1’ woÀÀamÀatrtata’aç 1’67 H 7n-

tWMIMXI, 757 d’5 A vroÀÀuwÀartaieaç TGV E m-

vroimttv’ dptepàç du 5 A (No cipteluotiç 705; 1’, A

vroümrànto’taia’atç Toi); H, E vrtmtinxw’ Ënw

(zip: à; 5 1’ 71:5; 75y A 0570; 5 H WPa; 157 E.
AÀÀ’ aitç’ 5 I’ WPàÇ T5y A 05760:5 A wpàç 75v B’

mati ni; 5,313 5 A 7rp5ç 15v B canari: H 7rp5ç 757E.

flaiÀty , inti 5 A T59 I’ noAÀntwÀawtaia’atç 75v H

vrmoinxw, dÂÂei fuir un) 5 B 75v 1’ WOÂÀa’n’? at-

ctaimç 75v Z rumina? d’un titi cipzôpoi ai A , B

a’ptBFo’v 7m: 75v I’ vroAÀavrAactaÉs-atirtç 705;

H , Z 7rt7ronixawn’ in" dipa à; 5 A wpàç 15v

B 037m; 5 H vrpàç 75v Z. Albi [Mir irai ai; 5 A

71155; 75V B 0570; 5 H wptiç 75v E’ mi ai; sipo:

5 H r95; 76T E 051w; 5 H7rp5ç 757 Z’ 5 H ripa.
tapi; iné’rtpov 75H E, Z 75v atti’ràv ixtt laper

fin; d’9: irriy a E 743 Z.

Ipse enim A ipsum 1’ multiplicaus ipsum H

faciat. Et quoniam Aipsum 1’ multiplicans ipsum

H focit , ipsum vcroA mnltiplicans ipsum Efecit;

numerus uLique A duos numeros r , A multi-
plicans ipsos H , E fait; est igitur ut 1’ ad A
itaH ad 2. Sedutl’ ad A ita AadB; et ut
igitur A ad B ita H ad E.Rursus, quoniam A ipsum
1’ multiplicans ipsum H fecit, sed et B ipsum 1’

multiplicnns ipsum z fecit; duo utique numeri
A , B numerum aliqnem P multiplicantes ipsos
H , Z feeerunt; est igitur ut A ad B ita H ad Z.
Sed et ut A ad B ila H ad! ; et ut igitur H ad E
ita H ad Z; ipse H igitur ad utrumque ipsorum
E, Z eamdcm habet rationem; æqualis igitur
est E ipsi Z.

est à A; que A multipliant A produise E , et que B multipliant r produise 2.; je
dis que E est égal à z.

Que A multipliant r produise H. Puisque A multipliant r produit H, et que
A multipliant A produit E , le nombre A multipliant les deux nombres r , A pro-
duit H, E; donc r c5t à A comme H est à E (I7. 7 ). Mais r est à A comme A est
à B; donc A est à B comme H est à 15. De plus , puisqueA multipliant r produit H,
et que B multipliant l" produit Z; les deux nombres A, B multipliant un nom-
bre r produisent H , z (18. 7). Donc A est à B comme H est à Z. Mais A est à B
comme H est à E ; donc H est E comme H est z ; donc H a la même raison avec
chacun des nombres E, z ; donc E est égal a z.

î
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Erre «N WŒ’ÀIV 7601:5 E 11,5 Z’ N’y.) 571irrir

si; 5 A 7rp5ç 75v B 057w; 5 1’ api; 757 A.

T559 ytip 157:3) xaramuuawdt’wwv, imi 5 A
705; 1’ , A WOÀÀœwÀdd’îdid’dç Toi); H , E 7re-

woinuw in" à”): si; 5 1’ mp5; 75v A adret: 5 H

"p5; 75v E. Ira; Il? 5 E qui Z’ in" à”): (5451-1

7:75: 75v E 057w; 5 H 717:5; 1-57 Z. AMIî ai; [tir

5 H 7rp5ç 75V E 057w; 5 1’ 7:95; 757 A’ Kari à;

zips: 5 1’ Wfdç 75v A 051w; 5 H wptiç 75v i. a; d’à

5 H 7:95; 15v 2. 6510; 5 A 7rp5; 759 B. uni (4.);
J915 A np5ç 75v B cri-m; 5 1’ 7455; 159 A. Omp

Un daigna.

nporAzIz a”.

1 N a a n a I . a? r a t A:En Tpuç cpt peut avœÀoyov www, a Inn un

il Il v x A. a t A. r a a t t f r t3œxpaw ne; un 75a cura noyau-ou t un de a u7ro

N Il il ’3’ N î 1 A. I C NTan! (22er UTOV p Ttp aura nu tua-ou , Dl TPÊAÇ

r r l I Il faffina: animant; marrait.
R4 ) a I ’Emma-av ’rpuç «page: ennoyer ci A , B , 1’,

f Q t q fi Q t 1 lla; a A sapa; 70v B 007w; o B 7rptç TGV 1” une:

Il f a A. Dl ) N N D t a.on a tu ’raw A, r me; in: me» une nu En

Sit autem rursus æqualis E ipsi Z; dico esse
utAadBita l’adA.

Iisdem enim constructis, quoniam A ipsos
1’ , A multiplicans ipsos H , E fecit; est igitur

ut P ad A ita H ad E. Æqualis autem E ipsi z;
est igitur ut. H ad E ila H ad Z. Sed ut H qui-
dem ad E ila 1’ ad A; et ut igitur 1’ ad A ila

H ad Z. Ut autem H ad Z ita A ad B; et ut
igitur A ad B ita P ad A. Quod oportebat os-
tcndere.

"PROPOSITIO xx.

Si tres numeri proportionales sunt , ipse ex
extremis æqualis est ipsi ex medio; si autem
ipse ex extremis æqualis est ipsi ex media , tres
numeri proportionales erunt.

Sint tres numeri proportionales A , B , r ,
ut A ad B ita B ad P; dico ipsum ex A , 1* æqua-
lem esse ipsi ex B.

De plus , que E soit égal à z; je dis que a est à B comme r est à A.

Faisons la même construction. Puisque A multipliant les nombres r, A produit
H , E , le nombre r est à A comme H est à E. Mais E est égal à z; donc H est à E
comme H est à z. Mais H est à E comme r est à A (18. 7); donc r està A comme H
est à z. Mais H est à z comme A est a B; doue A est à B comme r est à a. Ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION XX.

Si trois nombres sont proportionnels , le produit des extrêmes est égal au
quarré du. moyen ; et si le produit (les extrêmes est égal au quarré du moyen ,

les trois nombres seront proportionnels.
Soient A, B, r trois nombres proportionnels ; que A soit à B comme B est à r;

je dis que le produit (les nombres A , r est égal au quarré de B.

I Ale), LkIA AA-
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a. i
laie-du wifi tu,» B 510:5 A’ in" cipal. ai; 5 A

x x t fi a t t a .1 I a.«par 70v B nous; a A «po; TGV 1* o «Fat Il: 7m
A, 1’ in; ini tu; in rôtir B, A. O «Fi in 1’59

B, A in; irri 11;; ti7r5 "roi; B’ in; 745p 5 B 755
A’ 5 sipo. in Tir A, 1’ in; irrl 75; in?) rot? B.

A

Ponatur enim ipsi B æqualis A’; est igitur ut
A ad B ita A ad 1’; ipse igitur ex A , 1’ æqualis

est ipsi ex B, A. Ipse autem ex B, A .æqualis
est ipsi ex B; æqualis enim B ipsi A ; ipse igitur

ex A , r æqualis est ipsi ex B.

A

T

AAÀai «Psi 5 in 15v A, 1’ in; in!» Tl; 05775

8’03 B’ N’y» 511 ion-h! à; 5 A vrpà; 75v B miro; 5

B mais 75v T.
livrai wifi 5 in 75v A , 1’ in; irri 143 du?) 705

B, 5 (li aivni rot? B in; 753 57r55 Tôt B, A.
in" â’Pd si; 5 A "p5; 75v B 051w; 5 A 71:5; r5y

1’. les; d’5 5 B 71,3 A’ in" «in ai; 5 A 7rp5ç 75V

B 057»; 5 B 7:95; 1’57 1’. Omp ide: ûîfzt.

Sed et ipse ex A , 1’ æqualis sit ipsi ex B;
dico esse ut A ad B itaB ad r.

Quoniam enim ipse ex A , 1’ æqualis est ipsi

ex B, ipse autem ex B æqualis ipsi ex B , A;
est igitur ut A ad B ila A ad F. Æqualis autem
B ipsi A; est igitur ut A ad B ita B ad 1’. Quod

oportebat ostendcre;

Que A soit égal à B; A sera a B comme A est à r ; donc le produit des nombres
A, r est égal au produit des nombres B, A ( 19. 7 Mais le produit des nombres
B , A est égal au quarré de B; parce que B est égal à A; donc le produit des
nombres A , r est égal au quarré de B.

Mais que le produit des nombres A , r soit égal au quarré de B ; je dis que
A est à B comme B est à r.

Car puisque le produit des nombres A , r est égal au quarré de B , et que le
quarré de B est égal au produit des nombres B , A; le nombre A est à B comme
A est a r (19. 7). Mais B est égal a A; donc A est à B comme B est à r. Ce
qu’il fallait démontrer.
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1’1P0TA212 né.

C , I N a. P0: auxine: dptdpot 1M To1 uti’rtiv A5709

’ I Il N ’IXOVTŒV attirai; lampette: ne; 75v airât A5701

l, l î ’ fi I l l N ÜIXOVTŒÇ matir, o ’1’! [411:0]! 70v purent, au a

Î I N ’ Ichu-Troy TGV tÀdTTOI’Æ.

1 i I Ù N N 1 , NEtna-mur yatp BÂÆXIG’TOI aptôpm ’îaw 70v azurer

I I N C
loyer ixor’rm mon: A , B , 01 1’A , EZ’ Abat 574

I Q B F4 NÏfdtuç a 1’A 70v A ,ut’rpu au 5 El 1-5y B.

le

11R OPOSITIO XXI.

Minimi numeri ipsorum eamdcm rationem
habentium cum ipsis metiuntur æqualiter eos

. eamdcm rationem habentes , et major majorem,
et minor minorem.

Sint enim minimi numeri FA , Ez ipsorum
eamdcm rationem habentium cum A , B ; dico
æqualiter FA ipsum A metiri ac BZ ipsum B.

U

1-,H
tu

--.....
0 TA 7dp un? A «in in: pipit. Bi yèp 514m-

75v, inuit tutti 5 E2 cipa 1’017 B qui. attirai. ,ut’pn

iniy dmp 5 1’A ne? A. 5M ripa. irriy iv 797 l’A

pipit 703 A, 700-1675i in: mi ir 7g; El pipit
1-03 B. Atppûrôw 5 ,u’ty 1’A si: rai 705 A pipit

7è 1H, HA, 555 EZ lierai. 7953 pipit 7d. E9,
62’ insu «N i’a-tw 15 719.590; 7557 1’1-1 , HA 755

enfin 7557 se, 62. Kati 57115 in: ci 1’H , HA

-.A
6 Z

Ipse FA enimjpsius A non est partes. Si
enim possibile , sit; et Ez igitur ipsius B eædem
partes est quæ I’A ipsius A ; quot igitur sunt

in FA partes ipsius A , lot sunt et in ez partes
ipsius B. Dividatur 1’A quidem in ipsas ipsius A

partes PH , HA, ipse vero BZ in ipsas ipsius
B partes ne, 92 ; crit utique æqualis multitude
ipsarum 1’11, HA multitudini ipsarum ne, 92.

PROPOSITION XXI.

Les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux mesurent
également ceux qui ont la même raison avec eux , le plus grand le plus grand ,

et le plus petit le plus petit, i ’
Que ra , raz soient les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec

A , B; je dis que ra mesure A autant de fois que El mesure B.
Le nombre 1’A n’est pas plusieurs parties de A; car, que cela soit, s’il est

possible; 122 sera les mêmes parties de B que ru l’est de A (déf. ne. 7 ). Il y aura
donc dans ra autant de parties de A qu’il y dans Ez de parties de B. Partageons
ra en parties de A, et que ces parties soient ru, HA; et raz en parties de. B, et
que. ces parties soient se, oz. Le nombre des parties rH , H: sera égal au nombre
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cîaly àÀÀn’MIç’, sial Il un) ai E6 , 62 àpzâpol

l’a-o: &AM’MIÇ3, un) in" 700v 711500; 75v m, HA

tu; 7rAn’9u 7:5»: E9 , 62’ in" «7P: r5; 5 PH 7175;

1-67 E8 051m; 5 HA «p3; 73v 62’ ira-au ipat ml

si): si; 7:57 Ëyaulue’mr wpè; in: 123v Ën’cpëvwv

fi fi C l 01 l007w; 4771779; oÎ "flânera: WPOÇ (2771le; 700;

m

Et quoniam æquales PH , HA snnt inter se ,
sum. autem et ne , GZ numeri inter se æqualcs ,
et est æqnalis multitudo ipsarum PH , HA mul-

tilndini ipsarum E6, 02; est igitur ut PH au]
156 ita HA ad 02; crit igitur et ut anus autoce-
dcntium-ad unum consequcntium , ita omnes

au:H
H1

inopévouç’ Ënw sipo: à; 5 rH n’ai; 70W E6

031w; 5 TA ’npèç 76v EZ’ si rH , E6 «3’91 707;

TA , E2 Ëv 17,3 m’a-ré; A679; n’a-h , ËÀaiT-roveç tir-reg

N a I æ 1 x t«(Î-nov, Swap enflammer vannent-raz: 7dP o: TA,

;Ae z

anteccdentcs ad omnes conscquenles ; est igitur
ut PH ad ne ila FA ad HZ; ipsii 111,56 igiturcum

ipsis FA , Il in eâdcm ratione snnL , minores
existcntes ipsis , quod est impossibilc ; ponuntur

El aima-,0, 75;, Tày uô-rày MM»: ëxa’m-wy 46.. enim FA, Il minimi ipsorum eamdcm rationem

Av I a t e a. 1 yToi? 061L 51’942 [.4an www o FA 700 A’ ,uepoç ÆPŒ’

A. î t fi tun) 5 El fou B 73 16154 146,90; en"! 0572,: o TA

habcntium cum ipsis; non igitur partes est FA
ipsius A; pars igitur; et EZ ipsins B eadcm

"a A- faim; if; à rA Irày AFnPe’ïgaî 5 1-32 pars est qua: FA ipsius A; æqnaliter igitur FA

739 B. 0m? à?" 90511. ipsum A "lem!" ac El îPSum B. Quod oporte-
bat ostendcre. .

des parties E6, 92; et puisque les parties PH,HA sont égales entr’elles , que
les parties E9, oz sont aussi égales entr’elles, et que le nombre des parties
ru, HA est égal au nombre des parties se, oz ; la partie rH est à la partie se
comme HA est. à oz; donc un des.antécédents sera à un des conséquents comme
la somme (le tous les antécédents est à la somme de tous les conséquents (12. 7);

donc rH est à E6 comme rA est à El ; donc les nombres m , 50 sont en même
raison que les nombres TA , E2 qui sont plus petits que ces derniers , ce qui est
impossible; car on a supposé que m, El sont les plus petits nombres de
ceux qui ont la même raison avec eux; donc TA n’est pas plusieurs parties
de A. Donc il en est une partie; mais EZ est la même partie de B que rA l’est
de A; donc m mesure A autant de fois que Ez mesure B. Ce qu’il fallait
démontrer.
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PROPOSITIO XXII.

Si sunt tres numeri , et alii ipsis æquales mul-

titudine bini sumpti et in eâdem ratione , sit
autem perturbata corum proportio; et ex æquo
in eâdem ratione erunt.

Sint ires numeri A , B , P, et alii A, E, Z, ipsis
æqnales multitudine bini sumpti et in eâdem
ratione , sit autem perlurbata corum proporlio ,
ut A quidem ad B ila E ad Z , ut B vero ad P
ila A ad E; dico et ex æquo esse ut A ad F ila A

ad z. I
me.

N

E7") 7&9 in" à; 5 A qui; 75v B 037°; 5 E

t t V Il r a a! I a a. a"po; 70v 2’ o up: ut 7m A, Z tu; un: un un
75v B , E. mimi , i7"; in" à; 5 B r98; Têr r
cri-ru; 5 A 7:93; 1-37 Et 5 il»: in 1’57 r, A in;

Quoniam enim est ut A ad B ita E ad Z;
ipse igitur ex A , Z æqualis est ipsi ex B , E.
Rnrsus , quoniam ut B ad r ila A ad E; ipse
igitur ex P, A æqualis est ipsi ex B, E. Os-

PROPOSITION XXII.
Si l’on a trois nombres et autant d’autres nombres , si ces nombres pris deux

à deux sont en même raison, et si leur pr0portion est troublée, ces nombres
seront en même raison par égalité.

Soient A, B, r trois nombres, et autant d’autres nombres A, E, z; que ces
nombres pris deux à deux soient en même raison , et que leur proportion soit
troublée; c’est-à-dire que A soit à B comme E est à z , et que B soit à r comme
A est à E; je dis que par égalité A est à r comme a est à z.

I Car puisque A est à B comme El est à z , le produit des nombres A, z est égal
au produit des nombres B, E ( 19.7 De plus , puisque B est à r comme A est
à E;le produit des nombres r , A est égal au produit des nombres B, E. Mais
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b

tensus est autem et ipse A, z æqualis ipsi ex
B , E,- et ipse ex A, z igitur æqnalis ipsi ex
r, A; est igitur ut A ad r ila A ad Z. Quod oporb
tebat ostenderc.

PROPOSITIO XXIII.

Primi inter se numeri minimi sunt corum
eamdcm rationem habentium cum ipsis;

Sint primi inter ce numeri A , B ; dico ipsos
A , B minimos esse eorum eamdcm rationem
habentium cum ipsis.

l0

en

"1

D

l..-
Ei 731p prît , ici-errai 7m; 75v A, B hair-

troveçî aiplôptnl Ëy 755 aÔ’rê A679 être; 707; A , B.

EG’TUMV ai r, A.

Si enim non , émut aliqni ipsis A, B minores

numeri in e3dem ratione existentes cum ipsis
A , n. Sint r, A.

on a démontré que le produit des nombres A, z est égal au produit des nombres
B , E ; donc le produit des nombres A , z est égal au produit des nombres r , A ;
donc A est à r comme A est à z ( 19. 7). ’Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXIII.

Les nombres remiers entr’eux sont les lus etits de ceux i ont la même

P P q"raison avec eux.

Que A, B soient des nombres premiers entr’eux; je dis que les nombres A, B
sont les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux.

Car s’ils ne le sont pas , il y aura des nombres plus petits que A, B qui
auront la même raison avec A, B. Que ce soient r, A.



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 425
15ml 937 si hippiatre: ÉpAÔpLoi TGV 73v aôràv

N BA5707 bain-w purpoun TOI); 739 mérou A5341

Ü ’ Î q I B I B fczar-rat; sans, o To panzer TGV paillon, au o

, I B ’ I I Û, ( Îdans»! 70v surtout, nanar", o ’rc 3700m";
Imir dyoémm, mie; indigna; 739 Crépunr iman:

I tsipo: 5 r mir A pupe? mi 5 A 76v B. 0mm: J31

* t n a: I Il ro T 70v A pampa, 700’1qu5 pouah; cum-av tv
et?” 13° a) 5 A Ëpa. Tôt B pua-pt? ira-rai 71’; iv

N N t
79» E pariera. Rai inti 5 r rôt A purpu un:
ni; i7 75 E panifiant ni 5 E Épd. 1’51 A pupe?

.4 Ï tzani ni; iy ne 1’ (unifias. Ami. ni du du mi

N N I5E 739 B purpu navrai. Tel; Ër un A panda? 5

J t tu I Ü tE up: mon; A, B parrpu, orphie-w; and; 7rpaç
intima, 572p inlr délirant” «in zips: borna

q. Q I Ï d I A. ’ Nau"; 7m A, B data-dort; «page; n 71,: «un,»
A679: 3’112; Toi"; A , B’ ai A , B cipal iÀéxlnu’

I A: t r t r a r Nun un ra! azurer Andy tzar-un aunas. Omp
a?" ûîEau.

Et quoniam minimi numeri corum eamdem
rationem habentium metiuntur æqnaliter ipsos
eamdcm rationem habentes , et major majorem ,
et minor minorem , hoc est, et antecedens ante-

cedcntetn , et consequens consequentem 5 æqua-
liter igitur P ipsum A metitur ac A ipsum B.
Quoties autem r ipsum A metitur , tot unitates

sint in E; et A igitur ipsum B metitur per
unitates que: in B. Et quoniam r ipsum A me-
titnr per unitates quæ in E,- et E igitur ipsum A

metitur per unitates quæ in r. Propter eadcm
ntique et E ipsum B metitur par unitates qua:
in A 5 ipse E igitur ipsos A , B metitur, primes
existentes inter se , quod est impossibile; non
igitur erunt aliqui ipsis A , B minores numeri in

eadcm ratione existentes cum ipsis A , B; ipsi
A , B igitur minimi sunt eorum eamdcm ratio-
nem habentium cum ipsis. Quod oportebat os-
tcnderc.

Puisque les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux,
mesurent également ceux qui ont la même raison ( zr. 7), le plus grand le plus
grand , et le plus petit le plus petit, c’est-à-dire, l’antécédent l’antécédent , et le

conséquent le conséquent ; le nombre r mesurera le nombre A autant de fois que
A mesurera B. Qu’il y ait dans E autant d’unités que r mesure de fois A; le
nombre A mesurera B par les unités qui sont en E. Mais r mesure A par les unités
qui sont en E 5 donc le nombre E mesure A par les unités qui sont en r. Par la
même raison , E mesure B par les unités qui sont en A; donc E mesure les
nombres A , B qui sont premiers entr’eux , ce qui est impossible; donc il n’y a

point de nombres plus petits que A , B qui ayent la même raison avec les
nombres A, B ; donc les nombres A , B sont les plus petits de ceux qui ont
la même raison avec eux. Ce qu’il fallait démontrer. -

54
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PROPOSITIO XXIV.

Minimi numeri corum eamdcm rationem
habentinm cum ipsis , primi inter se sunt.

Sint minimi numeri corum eamdern ’ratio-

nem habcntium cum ipsis A, B; dico A, B
primes inter se esse.

Si enim non. sunt primi inter se A, B, metietnr

aliquis ipsos numerus. Metiatur, et sit r. Et quo-

ties P quidem ipsum A metitur, lot unitates sint
in A , quoties vero r ipsum B metitur, tot uni.
tates sint in B.

a

.flllp "1

Rai Ëml 5 1’ 75v A ,uwpt’i’ azurai 7è; iy 1-93 A

pavéîaç’ 5 1’ sipo: 75v A woÂAawÂanaÏnt; 757 A

mvrm’mu. Ali ni cuirai «Fil gal 5 I’ 751! E 70A-

ÂzvrAatwointç 751 B mnoinxw’ àplÛde; (N 5 1’

No eipiQMoti; 705; A , E voÀÀawÀawIaio’atç rot);

Et quoniam 1’ ipsum A metitur per nnitates

qua: in A 3 ipse P igitur ipsum A multiplicans
ipsum A fecit. Propter eadcm utique et 1’ ipsrun

B multiplicans ipsum B récit; numerus igitur 1*

duos numéros A, B multiplicans ipsos A, B

PROPOSITION XXIV.
Les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux , sont

premiers entr’eux.

Que A , B soient les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec
eux; je dis que les nombres A , B sont premiers entr’eux.

Car si les nombres A, B ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre les
meSurera. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit r. Qu’il y ait dans A
autant d’unités que r mesure de fois A , et qu’il y ait dans E autant d’unités que

r meSure de fois B.
Puisque r mesure A par les unités qui sont dans A , le nombre r multipliant

A produira A. Par la même raison, r multipliant E produit B,- donc le nombre
r multipliant les deux nombres A, E produira A, B; donc A est à E comme A est
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feeit; est igitur ut A ad E ila A ad B; ipsi A ,
B igitur cum ipsis A , B in eadcm ratione sunt ,
minores existentes ipsis , quod est impossibile g
non igitur ipsos A , B numéros numerus aliquis

metietur ; ipsi A , B igitur primi inter se sunt.
Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXV.

Si duo numeri primi inter se snnt, nu-
merus nnum corum metiens ad reliquum pri-
mus crit.

Sint duo numeri primi inter se A , B, ipsum
autem A metiatur aliquis numerus 1’; dico et
ipsos B , 1’ primes inter se esse.

w

h,
D

El yàp pui slow si B, 1’ mail-ra: 7rp5ç sinui-

a a i r t Ileur, pt’rpncu Tl; cru-nu; «pelant. anwrw,

,1 0 a a e c rami erra o A. Kan errai o A 75v 1’ lampai, a à

Si enim non sint B , 1’ primi inter se , metie-

tur aliquis ipsos numerus. Meliatur, et sit A.
Et quoniam A ipsum 1’ metitur, ipse autem 1’

a B (I7. 7); donc les nombres A, E ont la même raison que les nombres A, B,
qui sont plus petits qu’eux, ce qui est impossible; donc quelque nombre ne
mesurera pas les nombres A, B; donc A, B sont premiers entr’eux. ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION XXV.

Si deux nombres sent premiers entr’eux , le nombre qui mesure l’un d’eux
sera premier avec l’autre.

Que les deux nombres A, B soient premiers entr’eux ; et que quelque nombre

r mesure A 5 je dis que B, r sont premiers entr’eux.
Car que B , r ne soient pas premiers entr’eux, quelque nombre les mesurera ;

que quelque nombre les mesure, et que ce soit A. Puisque A mesurer , et que
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ipsum A metitnr 3 et A igitur ipsum A metitur.
Metitur autem et ipsum B ; ipse A igitur ipsos
A , B metitur, primas existentes inter se , quad
est impossibile; non igitur ipsos A , B numeros
numerus aliqnis metietur ; ipsi 1’ , B igiturprimi

inter se sunt. Quod oportebat ostenderc.

P R0 POSITIO XXVI.

Si duo numeri ad aliquem numerum primi
sunt, et ipse ex ipsis factus ad cum primas
crit.

Duo enim numeri A , B ad aliquem numerum
1’ primi sint , et A ipsum B multiplicans ipsum

A faciat; dico 1’ , A primos inter se esse.

D

l?!

N

Ei flip gai u’rw ai 1’, A WPÆTDI api; émi-

Aouç, pur-prier" au; qui; 1’, A’ iprôjuo’ç. Mc-

Tpu’ru, la) inca 5 E. Rai imi si 1’, A wpai’ror

Si enim non sint 1’, A primi inter se, metictur

aliquis ip50s 1’, A numerus. Metiatur , et sil 15.

Et quoniam 1’, A primi inter se surit, ipsum

r mesure A , le nombre A mesurera A. Mais il mesure a ; donc A mesure A , B qui
sont premiers entr’eux, ce qui est impossible (déf. 12. 7) ;donc quelque nombre ne
mesurera pas A, B; donc r, B sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXVI.
Si deux nombres sont premiers avec quelque nombre , le produit de ces deux

nombres sera un nombre premier avec ce nombre.
Que les deux nombres A, B soient deux nombres premiers avec quelque

nombre r, et que A multipliant B fasse A; je dis que r, A sont premiers entr’eux.
Car si r , A ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre mesurera 1’,A. Que

quelque nombre les mesure, et que ce soit E. Puisque r, A sont premiers entr’eux ,
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autem P metitur aliquis numerus Il; ipsi E , A
igitur primi inter se sunt. Quoties autem E ipsum
A metitur, tot unitates sint in Z; et Z igitur ipsum

A metitur per unitates quæ in E ; ipse E igitur
ipsum Z multiplicans ipsum A feeit. Sed et A
ipsum B multiplicans ipsum A fecit; æqualis igi-

tur estipse ex E; z ipsi en A , B. Si autem ipse ex

extremis æqualis est ipsi ex mediis , quatuor
numeri proportionales sum; est igitur ut E ad
A ita B ad Z. Ipsi autem A , E primi, ipsi vero
primi et minimi , minimi autem numeri ipsarum
eamdcm rationem habentium cum ipsis metiun-
tur æqualiter ipsos eamdcm rationem habcntes ,
et major majorem , et minot minorem , hoc est ,

et antecedens antecedcntem , et consequens
consequentem; ipse E igitur ipsum B metitur.
Metitur autem et ipsum r; ipse l igitur ipsos
B , r metitur primos existentcs inter se, quod
est impossibile. Non igitur ipsos r , A numeros
numerus aliquis metietur; ipsi l" , A igitur primi
inter se sum. Quod oportebat ostendere.

et qu’un nombre B mesure r, les nombres E , A seront premiers entr’eux (25. 7 ).
Qu’il y ait dans z autant d’unités que E mesure de fois A ; le nombre z
mesurera A par les unités qui sont dans E ; donc E multipliant z produira A. Mais
A multipliant B produit A; donc le produit de E par Z est égal au produit de
A par B. Mais lorsque le produit des eXIrêmes est égal au produit des moyens,
les quatre nombres sont proportionnels ( x9. 7); donc E est à A comme B est à z.
Mais les nombres A , E sont premiers entr’eux ; et les nombres premiers entr’eux

sont les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux (a5. 7), et les
nombres qui saut les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux,
mesurent également ceux qui ont la même raison ( 21. 7 ), le plus grand le plus
grand , et le plus petit le plus peut , c’est-à-dire l’antécédent l’amécédem , et

le conséquent le conséquent; donc E mesure B ; mais il mesure r; donc E
mesure les nombres B , r qui sont premiers entr’eux , ce qui est impossible. Donc
quelque nombre ne mesurera pas r,A; donc r, A sont premiers entr’eux.
Ce qu’il fallait démontrer.
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PR OPOSITIO XXVII.

Si duo numeri primi inter se sont , ipse ex
uno ipsarum factus ad reliquum primus crit.

Sint duo numeri primi inter se A, B, et A
se ipsum multiplicans ipsum I’ faciat; dico r, l

primos intense esse.
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Ponatur enim ipsi A æqnalis A. Et quoniam
A , B primi inter se sont, :rqualis autem A ipsi
A; et A, B igitur primi inter se saut; uterque
igitur ipsorum A, A ad B primus est; et ipse
ex A, A igitur factus ad ipsum B primus erit.lpse

autem ex A , A factus numerus est P; ipsi P,
B igitur primi inter se sunt. Quod oportebat
ostendere.

PROPOSITION XXVII.

Si deux nombres sont premiers entr’eux , le quarré de l’un d’eux est premier
avec l’autre.

Que les deux nombres A, B soient premiers entr’eux , et que A multiplié par
lui-même produise r ; je dis que r , B sont premiers entr’eux.

Que A soit égal à A. Puisque A , B sont premiers entr’eux , et que A est égal à

A , les nombres A , B sont premiers entr’eux ;donc chacun des nombres A , A est
premier avec B ; donc le produit de A par A sera premier avec B ( 26. 7 ). Mais
le produit de A par A est r 5 dane les nombres r, B sont premiers entr’eux. Ce
qu’il fallait démontrer.
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HPOTAËIÉ sui.

453w No aiptipoi api; No aipIOpaiç , 4:inin

par api; iraiTtpor, ripaiflt der rai ci if aiTàir
guipure: zpôTa: api; aiAÀn’Aouç item-au.

Aria yâp cimentai ai A , B wpi: «No aimantai;

Toi; T, A, eippo’Ttpo: 7rpiç irai-repor, ripât-or

instar, un) i [Air A Tir B vroÀAarrÀanaia-aç
Tir E nouba), i «Pi I’ Tir A vroÀAarrÀato-taio-atç

Tir Z rani-ra’ Aigu in ci E, Z matît-rot api;
cabotina; tic-h.

s.

’Hmw

NID

PROPOSITIO XXVIII.
Si duo numeri ad duos nunieros , uterque ad

utrumque , primi sum; et ipsi ex ipsis facti
primi inter se erunt.

Duo enim numeri A , B ad duos numeros
r, A, uterque ad utrumque , primi sint , et
A quidem ipsum B multiplicans ipsum E faciat ,
ipse vero P ipsum A multiplicans ipsum z faciat ;

dico E, z primes inter se esse.

En) 549,: irai-repos- TtÎir A , B mais Ti r 1’

mpzËTo’; inr, tutti i in Tôr A , B ripa guipure;

api; Tir T wpôToç imam. 0 ai in Târ A, B

I I I f Q Il N hytraptro; CET" a F: ou E , r «pat 71’pr01 ripa;
intima; tic-i. Ami T3. mini. (N rai 01’” E, A

mpiiro: api; anima; cidre iroi’repoç 5px Tôr

a. x e 1 a.I’, A api; Tir E ’npono’; inr’ un o un Tour

Quoniam enim uterque ipsarum A , B ad F
primus est, et ipse ex A , B igitur faclus ad P
printus crit. Ipse autem ex A, B factus est E;
ipsi E, P igitur primi inter se sunt. Propter
eadcm ulique E , A primi inter se snnt; uter-
que igitur ipsarum F, A ad B primus est; et
ipse ex Ë, A igitur hotus ad E primus crit.

PROPOSITION XXVIII.

Si deux nombres sont premiers avec deux autres , l’un et l’autre avec l’un
et l’autre , leurs produits seront premiers entr’eux.

Que les deux nombres A, B soient premiers avec les deux nombres r, A , l’un
et l’autre avec l’un et l’autre ; que À multipliant B produiseE , et que r multipliant

A produise. z ; je dis que les nombres E, z sont premiers entr’eux.
Puisque chacun des nombres A, B est premier avec r , le produit de A par B

sera premier avec r ( 26. 7). Mais le produit de A par B est E 3 donc les nombres
E, r sont premiers entr’eux. Par la même raisoa E, A sont premiers entr’eux ;
donc chacun des nombres 1’ , A est premier avec E ; donc le produit de r par A
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r , A ripa guipure; api; Tir E "pâle-o; irrita.
0 J’i in TÆr r, A 74?;pr irrir 3 Z. ai E, z cipct
«pût-o: api; dMn’Àou; tic-h. Omp ide: déifia.

moraux 19’.

h àEn N0 nipIÛpLol WPMOI api; infirma; du,
titi vroMavrAaw-uîa’at; iraIÏTepoç iœuTir «on? TI-

! G I Î z , t En h 5 Îut; , tu propanol e, 4:.va arpion: vrpo; MM-

v Â ( ’ î A I IMu; marrer rager a: et? 49x»; Tir; pirolutrou;
woààamàanaimm; 701501, 717:1; , retraira: ripâ-

t r I .4 x a N x tTOI mp0; aAÀnÀou; (cornu. aux: au 71’th Ter;

Il A.anpou; TovTo nyCatiru.
Errera-av éprend Mo” wpÆ-rol 7rpi; aiAMiAou;

x t t
or A, B, rani i A iœuTor vroàÀarrAaa-Iaim; Ter

«la.

r
r11

N

r nouba , Tir J’i 1’ WOÂÂGWÂdfld’G’Gî ’73? E

nouba, i «li B Être-tir pir3 flaÀÀd’n’Âda’ld’a’dç

Tir A nourrir , Tir «Pi A rroAMrrAato’iaio-at; Tir Z

m’attire- Ain: in a? T: r, E mi ai A , Z apôtre!
wpi; aiAM’Aou; n’a-t’y.

Ipse autem ex P , A factus est z; ipsi a, 3
igitur primi inter se sunt. Quod oportebat os-
tendere.

PROPOSITIO XXIX.

Si duo numeri primi inter se sint , et
multiplicans uterque se ipsum faciat aliquos ,
faeti ex ipsis primi inter se erunt; et si ipsi a
principio factos multiplicantes faciant aliquos ,

et iili primi inter se errant; et semper circa
extremos hoc continget.

Sint duo numeri A , B primi inter se, et A
se ipsum multiplicans ipsum r faciat , ipsum

autem P multipl icans ipsum l faciat, ipse autem.
B quidem se ipsum multiplicans ipsum A Yacht ,

ipsum vero A multiplicans ipsum z faciat; dico
et ipsos r , E et ipsos A , 2primos inter se esse.

sera premier avec E (26. 7). Mais le produit de r par A est z; donc les nombres E , z
sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXIX.
Si deux nombres sont premiers entr’eux , et si ces nombres étant multipliés

par eux-mêmes font des nombres, les produits de ces nombres seront premiers
entr’eux; et si les nombres proposés multipliant les produits font d’autres nom-

bres , ces derniers seront aussi premiers entr’eux , et il en sera toujours ainsi
pour les derniers nombres qui auront été produits.

Que les deux nombres A , B soient premiers entr’eux , que A étant multiplié par
lui-même fasse r, que A multipliantr fasse E , que B étant multiplié par lui-même
fasse A , que B multipliant A fasse z; je dis que r, E et A, z sont premiers eutr’eux.



                                                                     

... .... ...-. - -

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 433

Eaei 7è? 0i A , B apc’J-rot api; «influa; n’a-i ,

nui i A iatUTir aoAÀamÀata-iat’a-at; Tir r amoin-

xsr’ ci r, B tripes apurait-04 api; &ÂÀn’Àou; ria-i.

Emi 05W! ai r, B apâTiuapi; intima; ria-i,
ne) i B iatUTir WGÀÂarÀda-ld’tîdç Tir A auroit!-

xer, si r, A à”): apÆ-rot api; aiÀM’Mu; ria-i.

ficher, inti ai A , B apërot api; ciAÀn’Mu;
sic-i, tuai i B ide-tir aoîtÀatnÀzrm’au; Tir A

atacinrer’ ai A , A cipal apâTot-api; aiÀM’Mu;

riait" iati air (No éplôptii ai A, I’ api; «No

dplefloùç Toi; B, A èyeiTepot api; inct’Ttpor

apô-roi n’a-1’ rai i in 167w A, r sipo: prépara;

api; Tir in Tôr B, A apôTo’; Sent. Kali in" i

pirixTiirA,riE,idi iuTÆrB,AiZ’0iE,Z
ripe 7713510! api; aîÀAtiÀauç flair. Oatp hm dtiEau.

nPOTAËIZ x.

i ’ , h A: I a.En Jim apripsot apwrot api; «houhou; (on,

h l i N Nau: nratptponpo; apo; irai-repu aûTmr apeura;

Il htd’le’ un: iz’r eurayot’Ttpo; api; ira. n’irai

I r a. m tr x e 9: a . a x aauTwr apte-ra; p , un a: a, 1px"; apiquai apæTol

t I r a 1 vapi; «ranima; tramai.

Quoniam enim A, B primi inter se sunt, et
A se ipsum multiplicans ipsum F fecit; ipsi r, B

igitur primi inter se sunt. Et quoniam P , B
primi inter se sunt ,. et B se ipsum multiplieans

ipsum A fecit, ipsi P , A igitur primi inter se
sunt. Rursus , quoniam A , B primi inter se
sunt , et Il se ipsum multiplicans ipsum A fecit;
ipsi A , A igitur primi inter se sum; et quoniam
duo numeri A , P ad duos numeros B , A uterque
ad utrumque primi sum; et ipse ex ipsis A , I’

igiturfactus ad ipsum ex ipsis B, A primus est. Et

est ipse quidem ex A , r ipse E, ipse vero ex B ,

A ipse z; ipsi E, z igitur primi inter se suut.
Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXX.’

Si duo numeri primi inter se sunt , et uterque

simul ad utrumque corum primus crit; et si
uterque simul ad nnum aliquem corum primus
est , et ipsi a principio numeri primi inter se
crunt.

Puisque les nombres A , B sont premiers entr’cux, et que A étant multiplié par
lui-même fait r , les nombres r, B sont premiers entr’eux (27. 7) ; et puisque r, B
sont premiers entr’eux, et que B multiplié par lui-même fait A, les nombres
r, A sont premiers entr’eux. De plus , puisque A , B sont premiers cntr’eux , et
que B multiplié par lui-nième a fait A, les nombres A, A sont premiers entr’eux.
Mais les .deux nombres A, r sont premiers avec les deux nombres B, A , l’un
et l’autre avec l’un et l’autre; donc le produit de A par r est premier avec le
produit de B par A (28. 7.) Mais le produit de A par r est E , et le produit
de B par A est Z. Donc les nombres E , z sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait
démontrer.

PROPOSITION XXX.

Si deux nombres sont premiers entr’eux, leur somme sera un nombre premier
avec chacun d’eux ; et si leur somme est un nombre premier avec chacun d’eux,
les deux nombres proposés seront premiers entr’eux.

55
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Zuyxtio-Owa-atr 7dP «No aipiôptoi apô-ro: api;

àÀÀtiÂDUç, si AB, B1" A930 in un) arrimoi-

Tepa; i At api; imiTtpor mir! AB, Br apâiTo’;

tr-nr. .-

EI’ 7dp ,un’ sieur ai TA, A8 apa’iToI api; nia-

An’Mvç, nuptial T4; Toi; TA, AB’ éprends.

MtTpti-m, rai in!» i A. Eati oiri A Toi; TA,
AB pape?” rai Airair cipal. Tir Br ,utTpiinl.
MeTpt’Ï JE rai Tir BA° i A ai’pat To6; AB, Br

pqueT, apôTau; irTa; api; aiÀÀIiÀouç, iatp
irrir «Mireur site aipat Toi; FA , AB cipIÛpLoti;
nipIBptiç Tl; MàTpn’fll’ ai TA , AB nipat apaÎTat api;

âÀÀIiÀou; eiair. Ami Toi mini titi Mati ai AI’ , TE

apiiTaI api; eiÀAIiMu; rififis i TA tipi: api;
iraiTtpor TaÎr A13 , Br apôTi; t’a-Tir.

Erreur titi aa’Nr ai TA, AB "(:5701 api;
êAAriMuâ’ Aiyœ in rai ai AB, Br apÆTal api;

ciÀÀtiÀou; flair.

Ei yâp par, sis-I ripâmes oi AB, Br api; dÂ-
Ariàcuç5, ,utTpn’a-u T1; Taxi; AB, BI’G àptepiç.

l B D x f 0 IMtTpu’Tœ , rai in!» 0 A. Kan 57m a A matTtpor

Componantur duo numeri primi inter se A) ,
Br; dico et utrumque dmul A? ad utrumque
corum AB, Br primum esse.

Si enim non sint FA , A8 primi inter se ,
metictur aliquis ipsos FA , A3 numerus. Metia-
tur , et sit A. Et quoniam A ipsos FA , A]: meti-

tur; et reliquum igitur Br melictur. Metitur
autem et ipsum 13A; ipse A igitur ipsos AB, Br

metitur, primes existeutes inter se, quod est
impossibilc; non igitur FA, A! numeros nume-
rus aliquis metietur; ipsi FA , A]! igitur primi
inter se sunt. Piopter eadcm utique et AP, P5
primi inter se sont; ipse FA igitur ad utrumque
ipsoruIn AB, Br primats est.

Sint et FA , AB primi inter se; dico et A8 , 8P
primes inter se esse.

Si enim non sint primi A! , Br inter se , me-
tietur aliquis ipsos A! , 8P numerus. Metiatur,
et sit A. Et quoniam A utrumque corum AB,

î

Ajoutons les deux nombres premiers entr’eux AB, Br ; je dis que leur somme

Ar est un nombre premier avec chacun des nombres AB, Br. l .
Car si les nombres rA, AB ne sont pas premiers entr’eux, quelque nombre mesu-

rera TA, A13. Que quelquepombre les mesure, et que ce soit a. Puisque A mesure
TA, AB, il mesurera le reste Br; mais il mesure BA; donc A mesure A8 , Br qui
sont deux nombres premiers entr’eux, ce qui est impossible; donc quelque
nombre ne mesurera pas les nombres rA , AB ; donc TA, AB sont premiers entr’eu x.
Par la même raison M, T8 sont premiers entr’eux ; donc le nombre rÀ est premier
avec chacun des nombres An , et.

De plus , que ra, AB soient premiers cntr’eux ; je dis que AB, Br sont pre-
miers entr’eux.

Car si AB , Br ne sout pas premiers entr’eux , quelque nombre les mesurera.
Que quelque nombre les mesure, et que ce soit A. Puisque A mesure chacun
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15v AB, Br ,uwpeî’ au) ËÀoy (1,21 "rày I’A pe-

rçât". METpe’ÏJË xaiv’rôv AB’ 5 A Jim nô; TA,

AB [497927, muai-mu; irrue 575:3; &AÀn’Muç , 5759

in)? àûiywrow «in sipo: Toi); AB , Br cip19,u.cûç

épiai; ne parfis-w si AB, Br 5p; wpâï’ron
npàç nimbions 21’077. 075p NM «Mien.

HPOTAEIE Mi.

A774; wpâroç ipleyèç 7175; &WÆV’TÆ éptûpàv,

37 ,uà pompai", crpô-râç En".

Erre npêroç Éplôyâç 5 A, mai 73v B [ni pu-

srpei’rw N’y» 371 ci B, A midi-ra: 7:95; chaîna;

citrin

3»

Br metitur,’ et tolum igitur FA metictur. Mclilur

autem et ipsum An; ipse A igitur ipsos FA , A!
metitur, primos existentes inter se , quod est
impossibile; non igitur ipsoquB, BI’ nnmcros

numerus aliquis metictur; ipsi A8 , B? igitur
primi inter se sum. Quod oportebat ostendcrc.

PROPOSITIO XXXI.

Omnis primus numerus ad omncm numerum,
quem non metitur , primus est.

Sit primns numerus A , et ipsum B non me-
tiatur; dico B , A primas inter se esse.

au

I"!

E3 wifi sui nia" ai B , A m2574; wpà; clami-
Aouç , pua-pieu au; 1570i»; àpzôpâç. Mc-rpu’w,

l Naux.) in» 5 Il. Kan) inti 5 T Taxi Bye-qu, 5 N A

s s N 0 n! a. i ,4 c æ t70v B au [super o I’ «pas 79; A aux en" o azuroç.

c w x yKali in!) a 1’ un); B, A fan-put un) 709 A upas

Si enim non sint B, A primi inter se , metietur

aliquis cos numerus. Meliatur, et sit r. Et quo-
niam P ipsum B metitur, ipse autem A ipsum B

non metitur; ipse P igitur cum ipso A non
est idem. Et quoniam P ipsos B, A metitur;

des nombres AB, Br, il mesurera leur somme rA. Mais il mesure A]! ; donc A me-
sure rA, AB, qui sont premiers entr’eux, ce qui est impossible; donc quelque
nombre ne mesurera pas les nombres AB ,Ær ; donc AB , Br sont premiers entr’eux.
Ce qu’il fallait démoutrer.

PROPOSITION XXXI.

Tout nombre premier est premier avec tout nombre qu’il ne mesure pas.

Soit le nombre premier A, et que A ne mesure pas a; je dis que B, A sont
premiers entr’eux.

Car si B, A ne sont pas premiers entî’eux , quelque nombre les mesurera.
Que quelque nombre les mesure , et que ce soit r. Puisque r mesure B , et que
A ne mesure pas B, le nombre r n’est pas le même nombre que A. Et puisque r
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N .4 y t Â 5 N f î I C,pupe: vrpw’ray ol’Td, [au wv 0(qu o «une, 07W?

r x a v ’ v l ’en"! aJuvœTov’ aux upas 700; B , A nerprun: 71;

’ î, A.apiepéç’ si A , B «pas 7rpw’rw 7:95; évolua;

I V Atir". 0772p «à: «fléau.

n POTAIIE Xe.

Eh Na âpiôpol mAAavrAacm’My-nç aiAXn’Aauç

n°1567, 71m , 78v d’à préparer ËE m3151! papi?

au; vrpÆ-rcç niptûpto’ç’ nazi in: 75v if cipxiiç pt-

1935m.

Au’a pif épiage) a; A, B woÀAmrÀata-Iaia’ay’rtç

aiAMiMuç var P norra’rwa’av , 75v Fi r ptrpeiru

ne 743570; ciptûluôç 5 A° M’yw in 5 A in: Tôy

A, B 5417927.

’Be

w

et ipsum A igitur metitur primum existentem ,
non existens cum ipso idem , quod est impossi-
bile ; non igitur ipsos B , A metietur aliquis nu-

merus; ipsi A, B igitur primi inter se sunt.
Quod oportebat ostendcrc.

PROPOSITIO XXXII.

Si duo numeri sese multiplicantcs faciant ali-
quem , cum vcro factum ex ipsis metiatur aliquis

primus numerus; et nnum corum qui a prin-
cipio metietur.

Duo enim numeri A, B sese multiplicantes
ipsum P fadant, ipsum autem 1* meliatur aliquis

primus numerus A; dico Aunum corum A , B
metiri.

à")

ln

n QTir qui? Ami munira , un) in: WPMTOÇ o A.

si A, A nife: 779570: wpèç ciÀÂtiÂOU; tin” un)

t l t t N A. lat plamati; o A 70v T [unau , Tonne-ra: [un t; w-

Ipsum enim A non metiatur, et est primas A ;
ipsi A, A igitur primi inter se sunt. Et quolies A

ipsum P metitur , tot unitates sint in E. Et

mesure B, A, il mesure A qui est un nombre premier, quoique r ne soit pas
le même que A, ce qui est impossible; donc quelque nombre ne mesurera
pas B , A; donc A, B sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXII.

Si deux nombres se multipliant l’un l’autre font un nombre, et si quelque
nombre premier mesure leur produit, il mesurera un des nombres proposés. t

Car que les deux nombres A, B se multipliant l’un l’autre fassent r , et que
quelque nombre premier A mesurer; je dis que A mesure un des nombres A, B.

Qu’il ne mesure pas A ; puisque Aest un nombre premier , les nombres A , A
seront premiers entr’eux (51. 7). Qu’il y ait autant d’unités dans E que A mesure
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B 7rcÀÀa7rAaa’1niraç 707 r newoinxw’ in; up:

3 N A. O a. Il Ilirriy a est Tan! A, E ne en Tan A , B’ sa?" up:

t tr I t t tsi; 5 A api; 7M A aura; o B avec 70v E. Oi à

N I A I -A , A muant, ni à mune: un iÀoixtrrol, si

i s z N I x a t Ià Maxima: [surpayez roue; TGV azurer. layer

Il r r f1 l t I Nexamen; statue, o, 7s ,uuÇaw 70v [urgera un

a ; a r I u t5 010’er 76v tacca-am, 70117!an o n nycti-

: o I i cpava; 713v nyctijueyoy au) o brayera; 70v e7ro’ywov’

N A Il5 A sipo: 75v B lut-mu. 0140:2); à) «infuser a?!

B i l I a l I A: I Iun: un o A 70v B,u.n [’4pr , 70v A ,ut’rpna’tl’

’ Il d a. N l, Ao A capot en MW A, B m7914. Omp «in J’uEaI.

nec-rut: A72

) t i 0 t l tAra; mufle-ra; 61,346,140; nm mus-ou erra;

imagea fl’cTFtîTdJ. .
Etna» mires-ra; dflâyàç 5 A’ N’y: in 51157:3

ripai-rot; and; ÂPIÛFCÛ flapie-au.

quoniam A ipsum F melitur pet ipsos qua: in B
unitates , ipse A igitur ipsum B multiplicans
ipsum F fecit. Sed quidem et A-ipsum B multi-
plicans ipsum r fecit; æqualis igitur est ipse ex

A, E, ipsi ex A , B; est igitur ut A ad A ila
B ad E. ipsi autem A, A primi, ipsi vero primi
et minimi, ipsi autem minimi metiuntur inqua-
liter ipsos eamdcm rationem habenlcs , et major

majorem , et miner minorem , hoc est et ante-
cedens anteccndcntem , et conSCquens conse-
quentem; ipse A igituripsum B metitur. Simi-
liter utique ostendemus et si A ipsum B non
metitur , ipsum A mensurum esse; ipse A igitur
nnum corum A, B metitur. Quod oportebat os-

tendcre. ’
PROPOSITIO XXXIII.

Omnis compositus numerus a primo aliquo
numero mensuratur.

Sit compasitus numerus A; dico ipsum A
a primo aliquo numero mensurai-i.

de fois r. Puisque A mesure r par les unités qui sont en E , le nombre A multipliant
E fera r; Mais A multipliant B fait r; donc le produit de A par E est égal au produit
de A par B ; donc A est à A comme B est à E (19. 7 ). Man’s , A sont (les nombres
premiers , et les nombres premiers sont les plus petits(25.7), elles plus petits
nombres mesurent également ceux qui ont avec aux la même raison , le plus
grand le plusqgrand, et le plus petit le plus petit, c’est-à-dire l’antécédcut
l’antécédent, et le conséquent le conséquent (21. 7); donc A "mesuie’ B. Nous

démontrerons de la même manière que si A ne mesure pas B, il mesurera A; donc
A mesure un des nombres A , B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXIII.

Tout nombre composé est mesuré par quelque nombre premier.
Que A soit un nombre composé ; je dis queA est mesuré par quelque

premier.
nombre
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Quoniam enim compositus est A, metietur
aliquis ipsum numerus. Metiatur, et sit B. Et si
quidem primus est B , factum crit propositum.
Si vcro compositus , metietur aliquis cum nume- i

rus. Metiatur, et sit P. Et quoniam P ipsum
B metitur , ipse autem B ipsum A metitur; et P
igitur ipsum A metitur. Et si quidem prunus

w
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est P , factum eritpropositum; si vero compo-
situs , metielur aliquis ipsum numerus. Tali
ulique l’actâ consideratione, relinquetur aliquis

primus numerus , qui metietur cum qui præ se

ipso , et qui ipsum A metietur. Si enim non
relinquitur , metientur ipsum A numerum infi-
niti numeri quorum alter altcro minor est , quad
est impossible in numeris. Relinquetur aliquis
igitur primus qui metictur eum qui præ se ipso ,
et qui ipsum A metiotur. Omnis igitur, etc.

Puisque A est un nombre composé , quelque nombre le mesurera (déf. 15.7 ).
Que quelque nombre le mesure , et que ce soit B. Si B est un nombre premier,
on aura ce qui est pioposé; et si B est un nombre composé, quelque nombre le
mesurera. Que quelque nombre le mesure , ct que ce soit r. Puisque r mesure
B , et que B mesure A, le nombre r mesurera A; et si r est un nombre premier,
on aura ce qui est proposé. Si r est composé, quelque nombre le mesurera;
d’après une telle considération , il restera quelque nombre premier qui me-
surera le nombre qui est aVant lui, et le no mbre A. Car s’il ne restait pas de
nombre premier, il y aurait une infinité de nombres qui mesureraientA, et
qui seraient plus petits les uns que les autres , ce qui ne peutpas arriver dans
les nombres (défi. 2. 7 l] restera donc quelque nombre premier qui mesurera
le précédent, et le nombre A. Donc ,.etc.
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PROPOSITIO xxx1v.

Omnis numerus vel primus est, vel a primo
aliquo numero mensuratur.

Sit numerus A ; dico A vel primum esse , vel
a primo aliquo mensurari.

Si quidemigitur primus est A, factum critpro-

positum. Si vero compositus, metietur aliquis
eum primus numerus. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XXXV.

Numeris datis quotcumque, invenire mini-
mos cor-nm eamdcm ralioncmltabentium cum ois.

Sint dati quotcumque numeri A , B , r; opor-

tet igitur invenire minimos corum eamdcm
rationem liabcntium cum ipsis A , B , P.

[psi A, B, P enim vol primi inter se sunt ,
vel non. Si quidem igitur A, B, P primi inter

PROPOSITION xxx1v.’

Tout nombre est premier, ou il est mesuré par quelque nombre premier.
Soit le nombre A; je dis que A est un nombre premier, ou qu’il est mesuré

par quelque nombre premier.
Si A est un nombre premier, on aura ce qui est proposé; s’il est composé,

quelque nombre premier le mesurera (55. 7). Donc, letc.
x

PROPOSITION XXXV.

Tant de nombres qu’on voudra étant donnés , trouver les plus petits de ceux
qui ont la même raison avec eux.

Soient A, B , r tant de nombres donnés qu’on voudra; il faut trouver les plus
petits de ceux qui ont la même raison avec A , B, r.

Les nombres A , B, r sont ou premiers entr’eux, ou ne le sont pas. S’il sont
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Si autem non; sumatur ipsomm A, B, r
maxima communis mensura A, ct quotics A

unumquemque corum A,B, P metitur; lot
unitatcs sint in unoquoque corum E , Z , H; et
unuSquisquc igitur E, Z , H unumquemque co-
rum A, B, P melilur pet unitates qua: in A;
ipsi E , Z , H igitur ipsos A , B, r æqualiler me-
tiuntur; ipsi E , Z , H igitur cum ipsis A , B, 1’

in eàdem ratione sunt. Dico ulique et minimos.

Si enim mon sunt E, z, H minimi corum cam-
dem rationem habcnlium cum ipsis A, , r,
erunt aliqui ipsis E , Z, H minores numeri in
eâdcm ratione exisleutes cum ipsis A , B, r.
Sint (a , K , A ; æqualiter igitur 9 ipsum A me-

tilur ac uterque corum K, A utrumque corum
B, P. Quoeics autem G) ipsum A metitur, to:
unitalcs sint in M; et uterque igitur corum K, A

premiers entr’eux , ils seront les plus petits de ceux qui ont la même raison
avec eux (25. 7).

S’ils ne le sont pas, prenons la plus grande commune mesure A des nombres A ,
B, r (5. 7), et qu’il y ait dans chacun des nombres E , z, H autant d’unités que A

mesure de lois chacun des nombres A , B , r. Chacun des nombres E, z , H mesurera
chacun des nombres A, B , r par les unités qui sont dans A; donc les nombres E , z,
H mesurent également les nombres A , B , r; donc les nombres E , Z, H sont en même
raison que les nombres A , B , r ( 18. 7 ). Je dis de plus qu’ils sont les plus petits.
Car si E, z, H ne sent pas les plus petits de ceux qui ont avec A, B, r la même
raison , il y aura quelques nombres plus petits que E, Z , H qui auront la même
raison avec A , B, r; que ce soient e, K, A; le nombre e mesurera A autant de fois que
chacun des nombres K , A mesure chacun des nombres B, r (21». 7). Qu’il y ait dans
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44!
utrumque corum B; F metitur par unitales qua:
in M. Et quoniam 9 ipsum A metilur pcr uni-
tates qua: in M; et M igitur ipsum A metitur per
unitates qnæ in (a. Propter eadcm ulique et M
utrumque corum B , r metitur per unilalcs quæ
in ipsis K, A; ipse M igitur ipsos A, B,’ P
metitur ; et quoniam 0 ipsum A metilur par
unitates qua: in M ; ipse 9 igitur ipsum M mul-
tiplicans ipsum A fecit. Propter eadcm ulique
et l! ipsum A multiplicans ipsum A fecit; œqualis

igitur est ipse ex E , A ipsi ex O, M ; est igitur ut

l ad 6 ita M ad A. Major autem E ipso 6; major

igitur et M ipso A , et melitur ipsos A, B, r ,
quod est impossibile; ponitur enim A corum A ,

B , r maxima communis mensura; non igitur
emnt aliqui ipsis E, Z, H minores numeri] in
câdem ralione in qui). A, B , P; ipsi E, Z, H
igitur minimi sunt corum eamdcm rationem ha-

omP (à, ange". bcntium cum ipsis A, B, r. Quod oportebat
ostendcre.

M autant d’unités que e mesure de fois A; chacun des nombres K,A mesurera"
chacun des nombres B, r par les unités qui sont en M. Et puisque 6 mesure
A par les unités qui sont en M , le nombre M mesurera A par les unités qui sont
en e. Par la même raison , M mesurera chacun des nombres B , r par les unités
qui sont dans chacun des nombres K, A; donc M mesure A , B , r. Mais e) me-
sure A par les unités qui 50m en M; donc a multiplunt M fait A. Par la même
raison, E multipliant A fait A; donc le produit de E par A est égal au produit de 9
par M; donc E est à e Comme M est à A ( 19.7 Mais E est plus grand que e ;
donc M est plus grand que A , et M mesure A, B, r , ce qui est impossible; car
on a supposé que A est la plus grande commune mesure des nombres A , B, r,-
donc il n’y a pas de nombres plus petits que E, z, H qui ayant la même raison
que A, B , r; donc E, z, H sont les plus petits nombres qui ayent la même raison
avec A ,8, r. Ce qu’il fallait démontrer.

56
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PROPOSITI 0 XXXVI.

Duobus numeris datis , invenire quem mini-
mum metiuntur numerum.

Sint dati duo numeri A, B; oportet igitur iu-
vcnire quem minimum metiantur numerum.

B

lpsi A , B enim vel primi inter se sunt, vol
non. Sint primum A, B primi inter se , et A
ipsum B mulliplicans ipsum F faciat; et B igitur
ipsum A multiplicaus ipsum F fccit; ipsi A, B
igitur ipsum Pmetiuutur. Dico utiquc et mi-
nimum. Si euiur non , meticntur aliqucm
numerum ipsi A , B minorem cxisteutem ipso P.
Mctiantur A. Et quoties A ipsum A metitur , lot
unitatcs sint in E; quoties autem B ipsum A me.

titur, lot unitates sint in Z; ipse quidem A
igitur ipsum B multiplicans ipsum A façit , ipse

PROPOSITION XXXVI.

Deux nombres étant donnés, trouver le plus petit qu’ils mesurent.
.Soient A,B les deux nombres donnés; il faut trouver le plus petit qu’ils

mesurent.
Car les nombres A, B sont premiers entr’enx, ou ne le sout pas. Que les

nombres A, B soient d’abord premiers entr’eux, et que A multipliant B produise r;

le nombre B multipliant A produira r (16. 7) ; donc les nombres A, B mesure-
ront r; je dis que r est le plus petit. Car si cela n’est pas, les nombres A, B
n esureront quelque nombre plus petit que r. Qu’ils mesurent A. Qu’il y ait
dans E autant d’unités que A mesure de fois A; et qu’il y ait dans Z autant d’unités

que B mesure de lois A; donc A multipliant E produira A , et B multipliant z pro-



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES

t t
A Terminer, i fi B Tor Z woÀAœvrAanaia-aç Ter

I

B n f r A;A agrainer in; 5P: un: a on Tœr A, E

a A. .1 ,1 c t t t fien Twr B , Z’ teTtr ajut a); 0 A "po; Tor B (tout;

U t l r 1 a. e t aa Z expo; Ter E. O: Je A, B waTat, 01 Je rrfwTol

’ t I l e l l r a. tun lÂatxld’TOI, a: à EÀdXId’TOI perpoua’t To0; ,

t ’ t I il n fl I tTer azurer Amar examen; truie, 0 "panzer Ter

x r Q igazera mu a Métreur Tir flânera: o B dpd Tir

n. c e I a I x a x rE pupe: , (a; erroytroç tramway. Km un: o A
tTOÙC B , E roAÀœcTÀaa-uimç ne; r, A maoinxer-

Il al c c t x q n xen" apex w; a B TF0; TOr E ouTœç 0 T WPGÇ Tir At

N t 0 1 a. LI B f lpape: de a B Ter E’ lumps: dFd mu o T TGV A,

I l 1 9 I H 3 h 3 l io [enfuir TGV damera , «in,» terrir «Juron-ors ou):

a] I I
qui. ai A, B peTpiia’oua-i’ Tirez dPlÛMdV bramera

hl 9l a.0rTat TOUT, anar ai A , B mono: tapi; dîÀtlÀCUÇ
q-

10er f Il î A R h æo r up: eÀoËZIflOÇ tur une Twr A, B
peTpeÎTau.

1 al i A. 1 0.j Mn incarner du ai A, B nprot Trpsç anhi-

B I I ’À l ’ 0 N N iMuç, rat 000197!»de t 019510701 (IF! par Twr Ter

î t I N vaoTor Aiyor ixcrmr To1; A , B, ai Z , E’ me;

i i O I tu N î a. tajut unir 0 en Twr A, E Tl,» in Twr B, Z. Kan

e I t a
a A Tir E woÂÀœc’rkaflao-atç Ter r watea’Tw’ un

C yl t I 1a B ajut Ter Z WOÎtÂdWÀde’ZÎdÇ 73V r 7re7roinner’

ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 443

vero B ipsum Z multiplicans ipsum A fecit;
rqualis igitur est ipse ex A , E ipsi ex B, Z,- est
igitur ut A ad B ita Z ad E. Ipsi autem A , B
primi , ipsi vero primi et minimi , minimi autem
metiuntur æqualiter ipsos eamdcm rationem ha-

heutes , et major majorent , et minor minorem;
ipse B igitur ipsum E metitur, ut consequens
censequenlcm. Et quoniam A ipsos B , E multi-

plieaus ipsos F, A fccit; est igitur ut B ad E
ita F ad A; metitur autem B ipsum B ; metitur
igitur et F ipsum A, major minorem , quad est
impossibile; non igitur A , B metiuntur aliquem
numerum minorem existentem ipso F , quoniam
A , B primi inter se sont; ipse P igitur tuiuimus
existons ah ipsis A, B mensuratur.

Non sint autem A, B primi inter se , et sumatu-

turminimi numeri Z, E corum eamdcm rationem

habcntium quam ipsi A , B; :equalis igitur est
ex A , E ipsi ex B , Z. Et A ipsum E multiplicans
ipsum 1*. faciat; et igitur ipsum Z multiplicans
ipsum F fccit. Ipsi A , B igitur ipsum P metiun-

duira A ; ’donc le produit de A par E est égal au produit de B par Z ; donc A est
à a comme z est a E ( 19. 7 ). Mais les nombres A, B sont premiers entr’eux; les
nombres premiers sont les plus petits (25. 7),. et les plus petits mesurent éga-
lement ceux qui ont une même raison , le plus grand le plus grand , et le plus
petit le plus petit (21. 7); donc. le nombre B mesure E , c’est-a-dire le
conséquent le conséquent. Mais A multipliant B,E a fait r, A; donc B est à E
comme r est à A ( 18. 7 ),- mais B mesure E g donc r mesure A, le plus grand le plus
petit, ce qui est impossible; donc les nombres A, B ne mesureront pas quelque
nombre plus peut que r, puisque A, B sont premiers entr’eux; donc r est le
plus petit nombre qui soit mesuré par A, B.

Que les nombres A, B ne soient pas premiers entr’eux. Prenons les plus petits
nombres de ceux qui ont la même raison avec A, 1365.7), et que ces nombres soient
2,15; le produit de A par E sera égal au produit de B par Z (19. 7). Que A multi-
pliant E fusse r; donc B multipliantz fera r; donc A, B mesurent r; je dis que r est le
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ripa. ai; i E api; Tir H oÜTuçi 1’ api; Tir A.

unitates sint in O; ipse quidem A igitur ip-
sum H multiplicans ipsum A fecit, ipse vero
B ipsum G multiplicaus ipsum A fecit; æqua-
lis est ipse ex A, H ipsi ex B, a; est igitur ut
A adB itaOadH. UtautcmA adBitaZadE;
sed ut A ad B ita 9 ad H; et ut igitur Z ad
E ila G) ad H. Ipsi autem Z, E minimi, ipsi
vero minimi metiuntur æqualiter ipsos cam-
dem rationem habentes, et major majorem ,
et minor minorem; ipse B igitur ipsum H

t metitur. Et quoniam A ipsos E , Hlmultiplicans
ipsos 1’, A fecit; est igitur ut B ad H ila r
ad A. Ipse autem E ipsum H metitur; et P

plus petit. Car s’il ne l’est pas, les nombres A, B mesureront quelque nombre
plus petit que r. Qu’ils mesurent A, et qu’il y ait dans H autant d’unités, que A

mesure de fois A, et dans a autant d’unités que B mesure de fois A. Le nombre
A multipliant H fera A, et B multipliant 6 fera A ; donc le produit de A par H
est égal au produit de B par a; donc A est a B comme e est à 114919. 7). Blais
A est a B comme z est à E; et A est à B comme e est a H; donc Z est à E comme
(-) est à H. Mais z, E sont les plus petits nombres, et les plus petits nombres
mesurent également ceux qui ont la même raison , le plus [grand le plus
grand , et le plus petit le plus petit (21. 7); donc E mesure H. Mais A multi-
pliant E, H fait r, A ; donc E est à H comme r est à A (17. 7 ). Mais E mesure H;
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A: l * N ’ I d I l Nnu I" o l" upas damna; w une un A , B pu-

R’ V 6TPUTCU. 07729 Je: (bien.

nporAzn: AC.

A: .lioit! Mo cipaye) épiner 71m METPwa’I , un) o

y N P l ’ ldégivra; :57; 4:5er ,uwpoupteyoç 707 10707 p.2-
Î

nana-u.

l Q I x
Ava 7a]: àpinol a; A, B àp:9,u.ov 11m 70v TA

, 9 I t x I PI sHîTPtlTwa’dt’, IÂŒXH’I’OV à TGV E’ At)!» o-n un
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igitur ipsum A metitur , major minorem ,s quod
est impossibile; non igitur A , B meticntur ali-
qucm numerum minorem ipso r; ipse P igitur
minimus existons ab A, B mensuratur. Quod
oportebat ostendcrc.

PIROPOSITIO xxxvu.

Si duo numeri numerum aliquem metiuntur,
et miniums ab illis meusuralus eumdcm meu-
surabit.

Duo enim numeri A , B numerum aliqucm FA

metiantur , minimum autem ipsum E; dico et E
ipsum FA metiri.

El wifi 05 [41173275 E 737 TA, 3 E Tàv 2A lut- l

«par kiwi-m Ëawroô haïra-ava. mit! Il. Kai ivre)
aï A , B Tày E pe’rPoÙa-n, 3 J? E 7’th A2 14211:2?”

lai si A, B alpe: ’rày A2 prrpoôcn’. Merpoûa’: fi

Si enim non metitur E ipsum FA, E metiens
12A relinquat se ipso minorem rz. Et quoniam
A , li ipsum E metiuntur , ipse autem E ipsum
Az metitur; et A, B igitur ipsum AZ metiun-

donc r mesure A ( déf. 20. 7), le plus grand le plus petit, ce qui est impossible;
donc les nombres A, B ne mesurent pas quelque nombre plus petit que r; donc
T est le plus petit nombre qui soit’mesuré par A, B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXVII.

Si deux nombres mesurent quelque nombre , le plus petit qu’ils mesurent me-
surera ce même nombre.

Que les deux nombres A, B mesurent quelque nombre rA , et que E soit le plus
peut nombre qu’ils mesurent ; je dis que E mesure rA.

Car si E ne mesure pas TA , que E mesurant 2A laisse r2 plus petit que lui-
même. Puisque les nombres A, B mesurent E , que E mesure Al , les nombres
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l I i l yl i Inazi tokay 76V TA’ un Àcmav «par. TGV Il papu-

i r Il a Il s i ) Icourir, Mara-crac orne Tou E , cmp www «diora-

s .1 a A t t A J701" aux capa: au 51.2792: a E 107 TA , pupe: «pat.
07:29 Un 5275m.

urorAztz hi.
Tprâir éprÛpxiir Êoâs’y’mr, tipi», av baigna-ru

panaris-w iprôyc’v.

Emma-av ci 3105170; aipiûluai ai A, B , r’ à?

. N a . .N eupew or EÂŒ’XIO’TO)’ parfin-0115111! épincer.

A .B
A

E

î I Û l IExMçQœ 7è!) une Joe 713;: A, B ikebana;

Ü l A U Nperpcupsyoç o A. O J112 r 70v A un: paver, ri
mi yen-psi. Me’rpziTœ quimper. anoiîrt J? kari

- Q y Iai A, B TàV At a: A, B, Papa m A 1.421,13"-

3 ) fi s i I , I itout: . And» on me: iÂXmf’TOY. E; 7af en , ,ue-

?pn’a’oud’i’ 7m: Éprôpcëy ai A , B, r, Éliane.

N I t ’T !air-ra TOI! A. METPElwaœV 75v E. 1571i cart ai A,

B,F du E ,ue-rpmïfl, nazi si A, B ira: 767 E

tur. Meliuntur autem et totum FA; et reliquum
igitur F2 lnelientur, minorem existentem ipso E,
quad est impossibile; non igitur non metilur E ip-
sum FA, metiturigitur.Quod oportebat ostendere.

PROPOS ITIO XXXVIII.

Tribus numeris dans , invenire quem mini-
mum metiuntur numerum.

Sint dati numeri A, B, 1’; oportet igitur invra-

nirc quem minimum metieutur numerum.

T

Sumatur enim a duobus A , 8 minimus men-

suratus ipse A.Alpsc ulique P ipsum A vol meti-
tur, vol non melilur. Metialur primum. Motilit-
tur autem et A , B ipsum A; ipsi A , B , Pigili r
ipsum A nielientur. Dico et minimum. Si enim
non, metientur aliquem numerum ipsi A , B, r,
minorem existentem ipso A. Mctiantur ipsum E.
Et quoniam A, B, P ipsum E metiuntur, et A , B

A, B mesureront Al; mais ils mesurent m tout entier; donc ils mesureront le
reste rz plus petit que E, ce qui est impossible,- donc E ne peut pas ne poin
mesurer m,- Llouc il le mesure. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXVIII.
Trois nombres étant donnés , trouver le plus petit qu’ils mesurent.
Soient A, B, r les nombres donnés; il faut tr0uver le plus petit nombre quiils

mesurent.
Prenons le plus petit nombre A mesuré par les deux nombres A, B (5C 7). Le

nombre r mesurera A, ou ne le mesurera pas. Premièrement qu’il le mesure. Puisque

les nombres A, B mesurent A , les nombres A , B, r mesureront A. Je dis aussi
que A est le plus peut. Car s’il ne l’est pas , les nombres A, B,r mesureront quelque

nombre plus petit que A. Qu’ils mesurent E. Puisque les nombresA, B, r me-
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,ut-rPoôer ne) 5 ËÀat’xm-roç pipa 67:3 759 A , B

l l E5 t1 un). EÀé une; «fi de")ptvpovptvo; var pt p p;
d’air A , B papegais; ênrv 5 A° 5 A zip: 73v E

pensai", 5 [JEÏÇÆV Tày imita-ava: , 372p ÊrrÈv (UV-

7170W «in airant ai A , B, Tflt’l’PïiO’GUd’iG 7m: siffl-

;Mir hissera EIde Toi] A’ si A, B , T d’y: émi-

xw’ray Tir A perpirawfl.

Mi [LETPHITN NI mû" 3 r TËV A, nazi ei-
M’Qôw 5973 75v r, A bigarra; perpctiptevcç JP19-

ptôç, 5 E. Emi oîr ai A , B 16v A HETFGÜG’H’, 5

fi A TôyEpe-rptît mi ci A, B ripez 7è? E pantin,-

D19

Ni?!

igitur ipsum E metiuntur; et minimus igitur ab A,
B mensuratus ipsum E metietur. Minimus autem

ab A, B mensuratus est A; ipse A igitur ipsum

E metitur, major mmqrem, quad est imposa-
bile; non igitur A, B, r meticntur aliqucm
numerum minorem existeutem ipso A; ipsi A,
B, F igitur minimum A metiuntur.

Non metialur autem rursus F ipsum A , et su-
matur a F, A minimus mensuratus numerus E.
Et quoniam A , B ipsum A metiuntur, ipse autem

A ipsum E metitur; et A , B igituripsum E me-

Il- .A Q A I ilnua-:8. MsTpeI JÈ aux: o ÎO’WGJ or A , B , r upas

! l U u ) fl[menue-4 ’°. Azçu Je H 01’; un: iÀUXlO’TO)’.

, I z y zE1 çap [A , panna-oud nm ni A, B , T, ÆÀMGOWZ

I

75:15sz

N A , A Iana: TOU E. Mi’rpeirwnty 73v Z. Kan Mrs: et A,

N n N KB , r Tir; Z HETFOWN’ au: ci A , B apr: 10v Z p.2-

» u s .1 O t a.. fissent ami o iÀcixld’To; apat 07m 1m A, B Mc-

tieutur. MetiluHaulem et ipse F,- ct A, B, F igitur

ipsum E metirnlur. Dico et minimum. Si enim
non , metiuntur aliquem ipsi A, B , F , minorem
existentem ipso E. Metiantur Z. Et quoniam A ,
B , r ipsum Z metiuntur; et A , B igitur ipsum Z
metiuntur ; et minimus igitur ab 4A ," a mensu-

surent E, les nombres A, B mesureront n , et le plus petit nombre mesuré par
A , B mesurera E ( 57. 7 Mais le plus petit nombre mesuré par A , B est A; donc
A mCSure E , le plus grand le plus petit, ce qui est impossible ; donc les nombres
A, B, r ne mesurent pas un nombre plus petit que A; donc A est le plus peut
nombre mesure” par les nombres A, B , r. I

Que r ne mesure pas A. Prenons le plus petit nombre E mesuré par r, A(56. 7).
Puisque A, B mesurent A , et que A mesure E , les nombres A, B mesureront E.
Mais r mesure E ; donc les nombres A, B , r mesureront E. Je dis que E est le plus
petit. Car s’il ne l’est pas, les nombres A,B, r mesureront quelque nombre
plus petit que E. Qu’ils mesurent z. Puisque les nornbres A, B, r mesurent z ,
les nombres A , B mesureront z, et le plus petit nombre mesuré par An me-
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«Fatigue; Tir Zpt’rpn’a’u. Élégant-roc il? 6173 75v ratus ipsum Z metictur. Minimus autem ab A , B

A, B pt’rpotiluertiç 50’111! 5 A’ 5 A 5P; Tir z I mensuratus est A; ipseAigituripsumZmetitur.

parmi". Merise? à nazi tif 75v 2’ ai A, r ripa Metitur autem et F ipsum z; ipsi A, 1" igitur
mir Z perpolûnr rai 5 Élève-ra; 31’sz 5m; 75v ipsum Z metiuntur; et minimus igitur a A, P
A , r perpotr’pcro; «En Z perpiieez’3. 0 à? iÀaî- meusuratus ipsum Z metietur. Ipse autem mini-

D3»

l
N h?

x1070; 67H; TÆy A, r Mngotiluerc’ç Env-nia E. 5 E mus a A, P mensuratus est E; E igitur ipsum z
in n’y Z yeTpeÎ, 5,42;wa Tir héro-am , ZmP metitur, major minorem , quod est impossibile;

irrir éîdrwror’ «in in si A , B , r perpri- non igiturA, B, Pmelientur aliquem numerum
coucil’t 11m cipIÔPLàr info-carat. Érçrat Toi] E’ ci E minorem existenlemipso E; ipse E igitur mini-

ipse ËÀaÏxrm-aç dry du?) Tây A , B , r FeTPeîÏaU. mus existons al) A, B, 1’ mensuratttr. Quod opor-

Omp Un Jeïfau. teint ostendcre.

nec-mm: ÀO’. I PROPOSITIO XXXIX.

e finir Æprûpôç 1375 rira; épiûttofi [LETPET’TÆI , à Si numerus ab aliquo numero mensuratur ,*

(LETPOÜHEVDÇ Épaiwptor pipo; if" 793 gamma-1. mensurntus denominalam parlem habebit a me.

fiente. i
surera z. Mais le plus petit mesuré par A, B est A; donc A mesure z. Mais r
mesure z ; donc A , r mesurent z. Donc le plus petit nombre mesuré par A , r
mesurera z (57. 7). Mais le plus petit nombre mesuré par A , r est E; donc E
mesure z , le plus grand le plus petit, ce qui est impossible. Donc les nombres
A, B, r ne mesurerOnt pas quelque nombre plus petit que E; donc E est le plus
petit nombre qui soit mesuré par A, B, r. Ce qu’il fallait démontrer. V

PROPOSITION XXXIX.

Si un nombre est mesuré par quelque nombre, le nombre mesuré aura une
partie dénommée par le nombre qui le mesure.
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Ayant); vip 5 A lévité 7m); épiepoô 1’05 B

nupticÛw N’y» in 5 A ôpérupoy pipo; Ëxu

797 B.

Numerus enim A ab aliquo numéro B mensu-

retur ; dico A dénominatam partem habere ah
ipso B.

HUB

ID

Orbita; 7è? 5 B 737 A panai", 700.1871: Mo-

raîJXç gemmeur Ë? 753 I” a) inti 5 B 1’39 A [u-

n t x v a. I on t t fque: un; Ta; u 7g) r parafa; , [an-Pu à un n
A parai; Tày r épatai)! and. qui; i1 attiré? [1.071,-

Ëaç’ irrita; Épn. à A parai; 737 r ipiôpày FATPIT

and) 5 B 73v A’ imÀÀâE d’un t’a-oint; si A Maud;

«in B gipsy?" peu-997m1) 5 T’a-59 A’ ;ÆP1MIIPOÇ

iniv t; A pavât; 1’05 B &PIOpoô’, 13 cré-ni pipo;

in) un) 5 r 705 A. H «Fi A pavé; 1-95 B 1,919,405

I ’ u [ I i fi. B Û l Njupe; un"! «musiquer cour tu: o 1’ dPG trou A

I 7 B * ’ N q t Ipipo; en» D’AMIUFOV tu,» B. un. o A pipo;

in: 75v r ipévupov in: au? B. 0m? 1&1
T6521.

Quotiea enim B ipsum A metitur , tot unitates

sint in P; et quoniam B ipsum A metitur per
unitates quæ in P, metitur autem et A-unitu
ipsum P numenup per unitates qua: in ipso;
æqualiter igitur A unitas ipsum r numerum me-
titur ac B ipsum A 3 alterne igitur æqualiter A
unitas ipsum B numerun; melitur ac r ipsum A ;

quæ igitur pars est A unitas ipsius B numcri ,
eadem pans est et P ipsius A. lpsa autem A uni-
tas ipsius B numeri pars est dénominata ab eo;

et r igitur ipsius A pars est dencminata ab ipso
B; quare A partent habet P dénominatam ab
ipso B. Quod oportebat ostendere.

Que le nombre A soit mesuré par le nombre B; je dis que A a une partie
dénommée par B.

Qu’il y ait dans r autant d’unités que B mesure de fois A. Puisque B mesure
A par les unités qui sont en r, et que l’unité A mesure r par les unités qui sont
en lui, l’unité A mesurera r autant de fois que B mesure A; donc, par permu-
tation , l’unité A mesurera B autant de fois que r mesure A (15. 7); donc r est
la même partie de A que l’unité A l’est de B. Mais l’unité A est une partie
de B dénommée par lui; donc r est une partie de A dénommée par B ; donc A
a une partie r dénommée par 8.. Ce qu’il fallait démontrer. .

c
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ne or A21: Il.

E87 nipiôpàçptipoç in 571059, 675 ipunipou

ripiûpoô [1."an nous 743 pipit.

Aplepàç 7&9 5 A pipo: bai-ra inoôv 73! B,
mi 797 B pipa Spéwpoç irru’ 5 1” A570 31-: 5

r 737 il panai; .

PROPOSITIO XL

Si numerus partent habeat quamcnmque ,
mensurabitur a denominato a parte numéro.

Numerus enim A partem habeat qnamcumque
B , et a B parte denominatus sil. r; dico r ipsum.

A metiri.

191"! U B

Emi 7è,» 5 B 70:7 A [dépôt ini mi ëpévupov

’rqÎ r, in: (Fi Bai si A novai; d’un? r pipo; ipé-

wpov 1675. 3 pipo: ripa" iniv si A payai; 703 T
èpiômô 1-8 miré pipo; ini un) 5 B 1’03 A’ bien

J94 si A noyai; Tày r 429105431! peut? nui 5 B 737

A’ iyaAAèE d’un imbu; si A ployai; Tir B épieu?"

,unpn’ïxai 5 r 73v A’ 3 1’ Épœ 157 A parmi. 0m?

Un imbu.

Qnoniam enim B ipsins A par: est et dénomio

mita ab ipso P , est autem A unitas ipsius P par:
dénommais ab eo; que: igitur pars est A unitu
ipsius r numeri eadem pars est et B ipsins A;
æqueliter igitur A unîtes ipsum P numerum ma

tilur ne B ipsum A; alterne igitur æqualiter A
unitas ipsum B numemm metitur ac r ipsum A ;
ipse r igitur ipsum A metitur. Quod oportebat
ostendere.

PROPOSITION XL.

Si un nombre a une partie quelconque, ce nombre sera mesuré par-le nombre
dénommé par cette partie. .

Que le nombre A ait une partie quelconque B , et que le nombre r soit dé-
nommé par B ; je dis que r mesure A.

Puisque B est une partie de A dénommée par 1:, et que l’unité A est une partie

de r dénommée par lui, l’unité A est la même partie du nombre r que
B l’est de A ; donc l’unité A mesure le nombre r autant de fois que B mesure A;
donc par permutation l’unité A mesure le nombre B autant de fois que r mesure A
(15. 7) 5 donc r mesure A. Ce qu’il fallait démontrer.
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PROPOSITIO XLI.

Numerum invenire, qui minimus existens,
babeat datas partes.

Sint datæ partes A , B, r; oportet igitur nu-
merum invenire, qui minimus existens habeat
datas partes A , B , r.

A
à

’ B ET

H

6

Sint ab ipsis A, B, r partibus dencminati nu-
meri, A , E, Z, et sumatur ab ipsis A, E , Z mi-
nimus mensuratus numerus H ; ipse H igitur de-
nominatas partes barbet ab ipsis A , B , z. A!) ipsis

auteur A , B , z denominatæ partes sunt A , B , r.

Ipsc H igitur baba! A , B, P partes. Dico et mi-
nimum esse. Si enim non , sit aliquis e ipso il
minor numerus qui-habeat A , B , r partes. Quo-

niam e habet A,B,r partes; ipse a igitur a

Errata"! roi"; A, B , Tpt’ptrn 57144;pr épiâ-

Jsoi’, oi A, E, Z, mi eiAn’çBw 53 dwé 757 A ,

E, z hépatome; Merpotipsyoç aipiQuàç 5 H’ 5H

1914 épaiyupa pipa ’9’er Toi; A , E, Z. To7: æ A 3

E, Z épaivupa. pipa ini Tri. A, B , P 5 H ripas
3’962: ni A, B, r pipit. Aigu ahi 3’74 ikebana;

du. Bi flip, ,wi , ivres Tiç Nô H haïra-w cipa-

,uâ; 3; ifs: TÈA, B, rpe’pn, 5 85. 157.259
176:1 qui. A , B , typas 5 9 i754 dm; âyœvélwr ’

PROPOSITION XLI.
Trouver un nombre, qui étant le plus petit, ait des parties données.
Soient A , B, r les parties données; il faut trouver un nombre , qui étant le plus

peut, ait les parties données A, B , r.
Que les nombres A,E, z soient dénommés par les parties A , a , r; prenons le

plus petit nombre H qui est mesuré par A, E, z (58. 7); le nombre H aura
des parties dénommées par A, la , z (59. 7). Mais les parties dénommées par

A, E, z sont A, B, r; donc Ha les parties A,B , r. Je dis que H est le plus petit.
Car si cela n’est pas , soit un nombre 9 plus petit que H’qui ait les parties

i A, B, r. Puisque e a les parties A, B, r, le nombre e sera mesuré par les
nombres dénommés par les parties A , B , r .( 4o. 7 ).iMais les nombres dénommés
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àpiôpâir psTPnOn’n-rau 707; A , B , r pipits. To7;

«Fi A , B , ruilais-w 57.4459117401 aiptûpoi sin! ai A ,

E , 2’ 5 9 d’un. 67:5 759 A , E , Z FCTPCT’TCI , un)

in" imita-av nô H, grip Écrit éNm-rov’ «in

il il a n. s I s i a d«pas and: au; 1’00 H Murray ŒPIÛHOÇ, a; in

ni A, B, rpipn. Omp Un «9475m.

.denominatis numeris ab A, B , I’ partibus men-

surabitur. Ab ipsis autem A , B , P partibus de-
nominati numcri sunt A, B , z; ipse 9 igitur ab
ipsis A, B, Z mensuratur, et est minor ipso H ,
quod est impossibile; non igitur erit aliquis ipso
H minor numerus , qui habeat A , B , r partes.
(Quod oportebat ostendere.

I

par les parties A, B, r sont A, E, z; donc e plus petit que H sera mesuré par
A, E, z, ce qui est impossible ; il n’y a donc pas quelque nombre plus petit
que H qui ait les parties A , B, r. Ce qu’il fallait démontrer.

’I’IN nu SEPTIÈME LIVRE.
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Litterâ a antécédente désignatnr codex 190; litterâ 6 , editio Oxoniæ ; litterâ c, codex

1038; litterâ d, codex 2466; litterâ e , codex 2344; litterâf, codex 2345; litterâ g,
codex 2342 ; litterâ hl, codex 2346; litterâ Ir, codex 2481; litterâl, codex 253i;
litterâ m, codex 2547; litterâ n, codex 2343 (*).
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fui 7è un) du imbu; Ëx-ràç gine exaratum est. imbu; 19:55; 717; 167:7; 7mn
717; 113767; 77m E7711. 0747 E 17m.. 0717.91 a; ËÇcEîçIyœnlu
ü; e :7; 70-41157» à 941.17". . 1,1711 5cm à Bai 13cm.

3 P 1 î PLPROPÔSITIO xxxn.

IoCïCo.-.tt.0.nid-000.0...201;: a a a o a a a o. [du o o n a a a o5. 7m11 7m 1071 71; Ëv 71,3 BAA Id. . . . . . . . 76’» 301:1 737 Ë? 75 AAB 7,425,417.

7pn’,u.œ71 wwnapêüp ww’ç, I . . , . . I [www-tapir... payiez, a; Jï 6m)

à (N 675 ABE yawls: 7m in) I . .EBAÏa-n Ë") 7g? Il 76 ArB

N Q
n’y Cr 79) AH! 7,441.17: cuvw- , . 7,415,4471.

7111.1331 7m14. 4 ,4. .173 (N 77g . . . . . . Id. . . . . . . . amadou 1414,75 751"; navra? 7è B

5.11Pa......... Id.......4. deest.6. H BA Épa hlm-:95; 10717017 Id. . . . . . .’ . deest.
ARIA mima.

7. 157w J1 un) aï Ôvrà A132, ARE Id. . . . .4 . . . deest.
haïr 590m"; 771v

PROËOSITIO .XXXIII.

In 751-. a a q I a o .- 7 Id» CI. a a a c ç Têryw’l’d.

2. TPàÇTËTWNVIÇ ç . a 0 a a a u o o
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nDI’rIo PARISIENSIS. connx 190. 1501110 OXONIÆ.

5.5:.........xaîàç...... à;
4."? . . . . . . . . . deest. . . . . . . la?
5.xaî.........deest.......Kzî
6. Mulet . . . . . . . . Id. . . . . . . . deest.  7. Emî 05v minou 705 ARE . Id. . . . . . . . Kaû in!) 703 ABE nu’uw

8.u’ç......... Id........ 39:) Ng. au; ÈvnÀÀàE 70:7 minou . .. ÊmAAaÊE 105315000 . 75 bandé

10. Ërm miîw . . . . . . Id. . . . . . . . wÉÀwî’c-m

Il. 7ww’alz. .I. . . . . . Id. . . . . . . deést.
n. 7cm Ënîv aï ’43! 57:3 BAA Id. . . . . . . Ënîv û [Lb 6m; BAA 7g? Eu au;

yawl: 1-37 t’y 1-5 AEB vpnyai’n’ , AEB Tpüpa’n 7m ,
15. tu) û ôvrô BAA’râï 7:93; vêt [tif . . . . . . a 57:6 BAA 7g? 7:93; 753 r à"):

Ïn Ërn’. . . 70’».I4. K1) à Ër «à? AEB Tpn’naw Id. . . o . . . . deest.
1P: 70’» Ë") 137 wpàç 7g: 1’.

15.»î.......»..ld........deest.
16. Êppce’zrôu àçâ AEB. . . . Id. . . . . . . . aboteau à; A158.

20. 5x14: . . . . . . . . Ërrïv . . . . . . . 51:74:
2l. ÆPG æoeulnç I g a o I Id. o a o a a o c 90994,01; ÆPÆ

PROPOSITIO XXXIV.

1 . châtia): MM; eôeu’ypaîllpqo Tif Id. . . . . . . . 9792:; 73 A 7071432.
wpôç 113 A.

I a   I
3. KUXÏOU o o I a o u D O a ç a I 5 c XUKÀOU
5. 70’» in) a? 7173; TëAywvîq. Id. . . . . . . . 7min îln in) a"? 798; 11,7 À.

. .PROPOSITIO XXXV.

I. 767w . . . . . . . . . deest. . . - . . . mir
2. Mû Ëflma’av N ai AI, AB . Id. . . . . . . . Errata-an M a; AI, A13 pi

5. mâcha, . ... . . . . Id. . . . . . . . deest.
4. 1-;er . . . . . . . . Id. . . . . . . . d’un?
5. vrparuîvôu murai . v . . Id. . . . . . . . zoIvËw «pontifia .-
7. maze» JHn . . . . . un»; . . . . . . . concordat cumedit. Paris.
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PROPOSITIO XXXVI.
7 7 .

EDITIO ’ARISIENSIS. . CODEX 190. IDITIO OXONIÆ.
1. mpexépmyôpeoyaîmv . . deest. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

2.5à’f1ArA......Id........2ÎArA
5.AA,Ar.......AAr.......AA,Ar4. 7:; 93 a’z7r3 7:7;Zî’m in) 733 Id. . . . . . . . 7007 fi 73 «17:3 75’; 2A 737;

. . . concordat cum edit. Paris.
6.7»,ut’Îov,....... 14....... deest.
7.î’cov.........vId........7&4
8. 707; 75’ Il, Id. ’ a a o a a I fi 75, , 76’177

5. à c a o a a o
Ïnv 73 ê7r3 75; ET , 3p93 7è? , 73 57:3 7:7; AE , ËPÔÈ par]; a;
7; 67:3 EZT yww’w 737; .93 J713 3 67:3 En? 737; (N 317:3 7:37 ÎZ , Ï
757 El, ZE 7707 in) 73 aî7n3 L 2E Yen in) 73 417:3 7:7; Il?
75: EN

PROPOSITIO XXXVII.
1.7.îç......... ’13..v.....h.»(Îeest. 7
3.AA,AT.......AÀT.......AA,Ar
5. 73 1237,30: 708 ABI’ m5009, Id. . . .. . . . . 731xÉV7pov7oü’ABrxu’1æ0,

tu) 3’773 732,

4. H7 037x43. . . .2. . . Id. . . . . . . . a7:oxu7aËJï
5.’ea-rî.........Id........’deest.
liuea IO pagina: 194.
6. .2; 706 xu’onu’ 5 AB Ëpa Id. .t . . . . . . deœ.

Ëcpa’7r7rra:
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LIBER QUARTUsï

DEFINITIONES.

11’)!le PARISIENSIS. CODEX 190. . 11311.10 OXONIEc

I ’ 3p . (l) o a o a o o n . a a a n o 1’ à

n. . la a. C 3
Ï. (1)7ou7npzypacpepîvou Ëçéw- Id. . . . . . . . 7m; 7ou 7610.70 WEFIÇEPHIŒÇ 736

7777m 777; 7317 710’7on 7:5p14n- ’ Weptypaçope’you Ëça’Jr-rn-rou.

peina.

a (5)"? ’76’7M4 5F°ÎW - . Id. . . . . . . .. 3,11011»; 71’; 7707,44

PROPOSITIO I. xI-îê..........ld........«F306
331*130!» . . . . . . . . Id. . .3 . . . . . ndËxeÏa’ôw

5.7.7...x.....deest.......IAËY
4.75AûrE ld........ iA’rgÎIE
5- twdçh. . . . . . . . Id. . . . . . . . tôÔeIçe,pL3 [491507103731 72757017

167A30 &upî7pou

7; - PROPOSITIO IÏ.
’1. "p3: . . . I. . . . . Id. . . . . . . . 7935.13"
2. 7:42.17, 7:73; . . . . . Id. . . . . . . . 793:3
5. ZAE. . . . .".’ . . . Id. . . . . . . . .ZAEynw’ç .
4. i 6A , un? «17:3 777c 7473: 73 A Id. . a . . . . . à GAI-I , 87:3 N 75; e193; flânai

37:41:93; eîç 737 77’qu 9151715 v 7:; û A-r’

«30.7.5 Ar- I
5. t’a-77:57:07 àp. in) 73 ABr deest. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

7p1’7m7o7 7ê AEZ nuât!» , 743

57757947714 si; 737 A3 11570.37.

PROPOSITIO Il I.
1. :3152 if Sun-ripaz-nlpïpnu-rè Id. . . . .h. . . ËÇ’ÊuwrÉpa 7:3,uïpnûl-ZZËWË

2. 711147745143 . . . l. . . Id. . . . . . . .. Èw3JÈ7oîîkzê77pouÊ7rÏ7aÏA,B,

I T cnpeïæ
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EDITIO PARISIENSIS. . CODEX 190. . 31311310 0101818.
5. 11113 67717 3,16113 3131573 MAX, Id. . . . . . . . 7373337740337 57 ai 573 KAM,

KBM 731713117 KBM 73171311 No 330311 71’717.
4. A3173? . . . . . . . . deest. . . . . . . M1717

PROPOSITIO’IV. o

1. ABr, . . . . . . . . Id. . . . l. . . TBA,J*1’xc juif 73117117311 fi 67:3
ABr,

2.7173........Id........deest.5.7117.........Id......... deest.4. A; .7321"; 311,337. 76931:1 aï AIE, Id. . . . . . . . deest.
Al , 131177331 am... 21’71’7’

5.xaû.........Id........,.zëv6. 2149.3.5 . .’ . . . . . Id. . . . . . . . deest.
7.6..1........deest......’.â
8.11’ç.........-Id........37:3 ’
g. Ewt’ypéçûw à; 2ER. . . . Id. . . . . . . . deest.

Q

10.6 a a I n o o a n a a a a a o a a.
PROPOSITIO V.

I. 3392731 . . . . . . . . Id. . . . . . . . deest.
2. 337 3773; 79372337 . . . . Id. . . . .3 . . . 711373337573;
5. 377372711. . . a . . . . Id. g . . . . . . 771137737.
4. 53737 . . . . . . . . Id. . . . . . . . deest.
5. Heprypaçe’dw . . . . . Id. . . . . . . . K13 73121712193790

6.37737 . ....... Id. deest.7.7raim........ deest....... m’m
8. x.) 7.;Péqoeœ 3193ABY. . . deest. . . . . . . concordat cum. edit. Pâris.

COROLLARIIUM.
9. 5362131; 73 72’77p37 71177721, à Id. a. . .- . . . . 37 77,141xuxÀ1’ço 707943373u7z, 31:93

67:3 BAr 74.17131 37 31.1111117111.) Ëa’rcu’ 3737.7 (93 31173; 75; Br

I 7 1 7 UV 7 s l 7 I 17079631731173: open 37717’ 3 7e Je 7793131; 73 117771337 7:17:731 , b,
11377337 7317 xénàou 31:73; 731- . v C, d, enfig, h, Il” l, m, n.
7357311 7:17:7e1 ,
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2111710 PARISIENSIS. conzx 190. 15111710 oxonzz.

10.738......... Id........ deest.Il. 73117173877311 . . . . . 171731777311 . . . . .. 73117173577311
12. T17; Br . . . . . . . 71’ÏçBr.07:133’J*e17:31177311. 71’ïçBr.

PROPOSITIO V1.

I.737......... 1d....3.... deest.a..No..L..l.... Id. deest.5.A133......... Id......1.. K317i.4-. 71.17131... .1 . . . . . . Id. . . . . . . . deest.
5. 93937731. ARIA 111511À37 . . . ABTA 117’037 . . . . concordat cum edit. Paris.

6. 11113119393774 . . . . . . Id. . . . . . .I . 939573133931.

PROPOSITIO VIL
I. îoôeknânloçô . . ... . Id; . . .3 .3 . . . Ê’Êoetîçxdxmc I

2.33.........Id.’.....’..Jî-- ,5.11.11.........ld.--;......deest.4. ËnîwapéanMç. . . . . Id; .’ . . . . . . wapéAAnM’çëa-wr.

5. ane’xaî’ü H8 73721:3") Id. .’ . . . .3 . . deest.

wœPéÀÀnÀoç. I Il
6.x.).........*Id.".......deest.7.zx-.........Id........zxânîyî’no
8. 111:3 Eau-ré... .19. 7137 ne; deest. .. . . .3 . . concordat cum edît. Paris.

2K 31131751191 7137 HZ , 9K Ë7737

5’711.

deest.
. .- deest. . . .’ . . . concordat cum edit. Paris.goæàojtfialonyoldfllcoloaIo. 71733377117337.

PROPOSITIO VIII.

I a titi. n o a o n p. a a 0 u c o a 1701,.2. 77311 11737, . . . . . . deest. . . . . . .3 77311 11’737,

v5. 91,71”. o a n o a Î. o g a a o a a .îC-IIY.
4. u o l c o a o [du o a a o o a 3 deest.
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IDITIO PARISIEKSIS. CODEX 190. EDIl’lO 010811.
5. p37 a a a o o o o a o [du a 3 a a o Q o i
Ô. ËFŒTËÎOÛE’Y. . .’. . . Id. . . . . . . . 73333937111131

PROPOSITIO 1x.

Il 70.". C I C 0 I a O O Id. I I a C O C U 7". *
t2. 71.17131 31’331 77113773713373 AAF Id. . . . . . . . ü 31’111 733719.13 157:3 AAr 7071;:

71.17111 717 37:3 BAI" 717 137:3 BAT 33737 773V

’PROPOSITIO X.

r. 1131311Ê77pç.» 7:15 A, 11313 3331- Id. . . . . . . . 5779961137 73A, ælaflfl’mTIü
733 AB

2.l7ôv...-.....deest.......757 x
7771743171 71,3 AB

5. K13 37:13 haïr-:1741 1.137 1; 13A, Id. . . . . . . . 157:1) 357 Ëçé7r7e7eu 7; BA ,
4. a; 31’331 137:3 BAAÏ711 . . . Id. . . . . . . . 11313 13 157:3 BAA 31’111: 7711

5. 73171,33 . . . . . . . . Id. . .I . . . . . deest.
6. tî71337rA1171’30;. l . . l. . Id. . . . . .. . . ÛWMWIIUUÇ eÏ7Î7.

7. 1173 . . . . . . . . 7 deest. . . . . . . 11313
8

q i. a. o. a. a. a a. u 73C1111030511110 XI,

1. 5117353393; nôanç3ABrAE’ deést. .. . . À . . dorieorcïatcum edit. Paris.

Je? J313 11’; 737 ABFAE 111510.37 ’ g
717733731737 373’7ràwpév 7e 11313

3’737137137 3773334311

2. 71,3 7331737;H,07w7157 . 3317157 . . .1 . . . concordat cum ediL’Paris.

5.3113173331; . .-. . . . . Id. . . . . deest. 4 3
.AE,EA IE,AE,EA.... AE,EA
.337373’7n,. . . . . . . Id. . . . . . . . 77113373,

4
5

6.377373’711........ Id........ 377137712
7. 119317137131. . . . . . . 1d. . . . . . .A. 731733151131.
8 y 1 a! y 1 1n E7717 in. n a o . o ç a 1d. a o a a o a o 17111771.
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PROPOSITIO Xn.

ÉDITIO PARISIENSIS..

l. 30v)». . . . . . . . .
Ïrov à") 1-3 57:3 757; ZK’ .

fifre 7è . . . a o a .
. un"; . o . . o . . .

rK n? 3K. .

î I v I V v r x. trrw mm Mana sipo: u par 07m
BZK yww’qz au? àvrà KZT 217;?

î’o-n, a? à 67:8 BKZ 7;? 67:8 zxr

C OD’EX 190.

Id. .
Id. .
Id. .
deest.

Id. .
N llfl’ 7mm:

BZK 73? 57:3 K21" Ëfrîr,

70’» i fi 6775 BKZ 7p"

Dl ’ l l Iapr: n pu une

EDlTl 0 OXONIÆ.
deest.
7.8 chu) 7:7; 2K î’a’ov’

7èÂOI7H;

3x 1,7 rK.
concordat cum edit. Paris. A

Ënïv Ïa’n’ 67:3 2K1” . x7. ami . . . . . . . . deest. . . . . . . «91m»?
8. in; N un) a; 5m; ZTK 7m14 Id. . . . . . . . deest.

737 67:5 er 70’». deest.
g.îrr)......... deest....... in)10. ému-ripa axa-râpez, . . . desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.
I I. Kan) Êr-rîy fi 8K 1’37 Kr fait. Id. . . . . . . . Km) Mû iùlxûn î’a’n û BK 733F,

I . un? 5’": J197»? A; [Liv AA 717?
xr, à «Pi ex «î; BK’

PROPOSITIO X111.
I. 166711911907 . . . . . . Id. . . . . . . . 3.26717 Ico’7rÀwpa’v

2. (m?) . . . . . . . Id. . . . . . . . 69’
5. in? . . . . . . . . deest. . . . . . . Éva-1’.
4. Êa’rïv 7007, . . o . . o- Id. . . .. . . . . 70-07 Ër-rî,

51:01:74", . . . . . . . Id. . . . I. . . . tin-h
6. MM" Ërrn à J73 TAIE 1:7; Id. . . . . . . . En" à 67:5 TAE 7,7; 673 l’AZ

:5978 TAZ, " ’ &WÀË’,
7. ÊP9ïf. Ç u . ç . . . . deest. . . . . . . Spa?
8. 1-17; . . . . . . . .. deest. . . . . . . 117;
9.xdmç........ Id........deest. .

. PHOPOSITIO XIV.’ ,
I.Ë.......... Id........3mp2.1i.........Id........deest. 62
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EDI’IIO PARISIENSII. conrx 190.

3. un) hantïmn . . . . . Id. . . . . . .
4. mpqcypamu’va; . . . . Id. . . . . . .

5. G191 13 ËGOËV g g g a c g Id- a a 0 a a o

PROPOSITIO

la Yo." 30.71,9. o n ç a o n a Id. o l I n a a
2a ai . . . n g g a a o Id. u u o a 0 a
5.2ABrA........Id.......4.EArBA........ItÏ.......
5. WIPIÇEPH’Œg a a n o a a [du ç g . . . .

6. l t Û 0 . I C C I IdD- U O O 0.. Q
7a Ë"). o I a 9 a à a a Ida o n o o . ç

. o8. K5) zut? ælà 1’43? A,B’ r, A,

E, z manier

79 un) mpwpaîxlopw. . . .

EDlTlO OXONIÆ.
1

«ruminai-n J3 gmpnnpappîvo; m9) 73. ABTAE

renifleur, 3 En" 5667240901
un) Icoyaîwov.

73 J093! in

XV.

:77)! î’mr

deest.
ZABFA flèPIÇEPEl’Æ

EATBA mpwepu’ç

deest. LJ2

deest. .COBOLLARIUM.
0 Âpoîœc ü 707; Ë") 70:7

mrrwyaîvou

.75v un: xüxÀov J341-

petit.»

3&7 (haï

07r9p Un 70117041. . g

concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XVI.
I. Eyyeypaîçeœ . . . . .’ .

2.
5.
4.
5. 35mn iréwàwpo’y Tl un) ico-

Il

107W g g a f . o a I
n 1 ’QUGHÆÇ, a a a l a a o

eîpnptlralt, . . . . . .

715an,

ô-deest.. . .. . . . .
l

’ld. .....
Id. .....deest.....
Ëu’Eewv....

deest.....
07m: Un mâtai.

Buridan
55.7. ’

013301215

nïpnpe’voa;

concordat cum edit. Paris.

deest.
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LIBER QUINTUS.

DEFINITIONES.

3111110 PARIS!ENSII.I
7’. (1) wpàçà’MnAu. . . . .

«V. (a) AvœM’yÏa N, à 15v Ào’yuw

74.016 Tu ç.

Ç’. (5) 6’32pr , î au: Ira g, a?

Élu. ËÀÀu’vrp

r. A6707 payée", . , . .
6’. ëÂŒXII’TTn o o a I o a

’1’. 78 n 0 c o a g o o
(7) 5km): à; . . . . .

13’. (8) 74,791.11, . . . . .
aç’.(g)JÎ. . . . . . . .

I 3 N Il vln. (Io) ana-rot; New . . . .
19’. (I l) Tan-péan! aîx’œÀO’yl’a Èr-

Tîv, 371v à; hou’pwov 71”26;

Ëno’yzyov 037w; Éyoüpwov 793;

d Q l Ï d d t f ITo "aluner, g: ù un: a); 27n-

I Il l W ’ Ppurot! wPoç «MM 1-1 cura); 97m-

;woy 74:3; JAN 11.

x’. (I 2) 1610?; Îrmv . . . .
(15’) ,ue’n’ômv . . . . .

I. 5147191" .
a. Ênîv Ëv 797 A3 payée»! . .

a. AH, un w; wàfiüu 1-5. re, 6A.

coraux 190.
deest.
Id. a.

Id. .

Id. .
1d. .
deest.

IId.- .
Id. .
deest.
Id. L
deest.

O

Id. . -
deest.

Id. .
Id. .
Id. .

C».

PROPOSITlO I.

EDITIO OXONIÆ.

concordat cum edit. Paris.
hæc definitio, quœ est octava

in edit. Oxoniæ , ita se
habet : AmÀoflœ JE Ërny);

N î I7m opoto’rnç. b.

qIl I Il ri v fi leAAemp, n que: ne: g: , u «pas
5711923631

11.9740» A6747,

ËÀaxÎn-M;

qIo

* x I rm vrAuov, uç
A6

xJe

il î enwww 1070!;

concordat cum edit. Paris. 6.

4’

7:71: u m: ,

31m! «.6707;

concordat cum edit. Paris.

deest.
11:70:" 36777:1 au? A]:

r9, 9A q. m’en AH, un



                                                                     

492 EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER QUINTUS.
EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. IDITIO oxonuz.

5. 7m 49a. a; 7è AH, r9 197; 710v ripa 73 AH Tl; E , concordat cum edil. Paris.
E, z. Au). 7d. cul-ni a; furia-T? aux) çà AH , r9 œuf; bis tantum exceptis : in
1-3 HB 1-53 E , un? 73 6A 793 Z’ E , Z. AtaÈ 7a? 15743 H cdit. Paris. legitur havi"),

7c: J9: mû 7è HB , 6A 707; î’a-ov Ë") 73 HB 797 E, in edit. vero Oxoniæ 1631-

n, z- au) TÆHB,eA7oT;1-:,z- tur ênîy 7m.

PROPOSITIO II.’

Io F9746" a o a o JI. t v n a a o I . [497:6"
nfldJPœQOUCOoJIDIdQCIQOIIlæPÆTà

PROPOSITIO III.
1.’ M... En) vroÀMvraÉa-on. . ôaavrAaÉnov . . . . ’ concordat cum edit. Paris.
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.PROPOSITIO V1.
IDI’I’IO PARISIENIIS. COI!!! 190. ÉDITIO OXONIE.
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9. 2’.» 7è. a; r9 7512- Tà à... BH deest. . . i. . . . concordat cum edit. Paris.
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7017 75; K vrpàç A’ Ào’you
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Id. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

Id. . . . . deest. l
PROPOSITIO XXIV.

I.aû7az7........
2. 715v wÀeuPâîv . . a . . .

5.&’pa.........

5. «amuïr-r: . . . . . . .
6. 7ûvAH,naÏ . . . . . .
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, I I a[FO’ÏMHOV tO’TIV’

Id........deest.......deest.......
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AZH yww’œ 737 6.72: ATA.

aÛ7gË

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.
0077295771 Jim

concordat cum edit. Paris.
75v ABFA, EH (if;

concordat cum edit. Paris.

Jpa deest, et reliquum
concordatcumedit.
Paris.

59a: 75 ABrA wnPaÀÀnÀo’ypazppoy

irayaîwo’v à") 753 EH vraPzAÀn-
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1. œÔ’nïv . . . . . . . . Id. . . . . .
2. &m’ypape’v-r: 717; AB, . . . 73’; AB balança!"

5. vraPuÀÀnÀoçpa’ppolç . . . deest. . . . .

4. wpocxzicûw 73 Ke’ . . . . J1 73 ZB . . . .
5. î’crn Ênlv’ . . . . . . . Id. . . . . .
6. Ënîv 70-01" l . . . . . a Id. . . . . .
7. d’une . . . . . . . . . 1d. . . . . .
8. 75; . a . . . . . . . Id. . . . . .
9. moudre!» . . . . I . . Id. . . . . .
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deest.
un.)

concordat cum edit. Paris.

X X V.

. . deest.

. . deest.

. o :0717
. . deest.
. . deest.
X X V I.

7è? wapaAAnÀoypéppou

&leffiîeœ

16714:3 û Êm’pnpo; AGF, 6, c, d,

en]; 6’; i515 IN": "-

deest. 6.
concordat cum edit. Paris.

deest. v’I

afd.
deest.

XXVII.
deest.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edil. Paris.
concordat cum edit. Paris.

ÊVTÈV Ïrn’

76.07 ËWIÇ

(30T! la;
7;"
a!
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PROPOSITIO XXVIII. -
EDITIO PARISIENSIS.
II.o,u.ot’qa........
a. i I a. î X2. 7m tàkompm-œv 7ou 7c une

m f l X a: 9 NU7»; Mania; un 70v en Je; open?

, .
eÀAeîmw.

l I Q
5. ululeriez; wdpaCaAMMeyou, o-

! pl A. 3 l,uozwv ov-rwv 7wv eÀMIppaL-rwv,

X X a] [ y a.4. 7a In AH n70: îa-av en) 7(5) r,

A n s a. 7 7 t1n ,uuÇ’avaunu, à: 79v quipou

à X

4.!0’1." aluna...
5.

6l

q.

ow . . o . g a o o l
[4&7 Tif A a a a n o a o
Tl; Ta H". a o a l 0

CODEX 190.

AB àmypaçape’you épat’ou

765 ËÀÀuppœ’w ,

desunt. . . .

deest. . . . .
deest. . . . .
T? u o 0

7. Id. . . . . .90:")1’70’070 n n a a o g p Id. t a a o n

PROPOSITIO
il ’ !Ë,u.o:ov alan on) 7o H6 797 HA.

7;; I o a o o a o c v aq»

OUV o a o n a a a 0 o
Î X ’I
90’757 IFÛÇo o o a o o o I

lu X d X. 79: 15A Ërrw quater 7o on. .

desunt., . . .
[de o c. o o a
deest. . . . .

IDITI*.*XONIE.
.1

0V?!* l 1010w!

a. ’ I N ’ l a.I 7cv 7: eÂAempa’roç 7cv un 7»;

C I X A. A? N 1 Iaplanat; un: 7ou (p Je; open."
ËAÀu’mtv wapmuàoypéppou.

concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.

X

par 737A

7 .. n7o :0 7l,» KM.

Dl a 1[0’07 un".

XXIX-

Idn09000.
Id. a a .0 a a

concordat cum edit. Paris.
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GUY su l XIÊCÇ t"!-

X P, N70 EA înîy 0,410107 7go OH.

PROPOSITIO XXX.

luyèpanoouonoo
Ar,7ou7êrn 7cAB, . . .7

X

Ta I I a n a o l a t

ABaocooo-Po

’ALITER.

Id. .....

deest......
AB,..X..I

Id.
7&1)

concordat cum edit. Paris.
deest.

AB eôôtîbzr

PROPOSITIO XXXI.

Io’TGotnoOQCoo
2. 75 . . a o g g a tu

Id. I O I l à. X
Idfi C O C O Û x;

deest.
deest.



                                                                     

508 EU CLIDIS ELBMENTORUM LIBER SEXTUS.
EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.

5l ëpz 0 0 0 n o I a o a - o y a o ç ÉPŒ
4. à. Ü O I I Ü U I I C Id. O D C Ü C I Û

ALITER.

5m)......i...Id........tir)6V. ŒFŒ 976E; .X. u a n u a Ida o c a a a I a ÜTÆOÇËPG

me

7 n (fin); a a n n . a a o [du a a o n a o a
8. 70,1"; a a a a l u o a a o a o a 0 n 70è
9c OWÎP gît! æeïëdlo o o a o c o n .0 a n

Hæc altera demonstratio in infimâ pagînâ codicis 190 exarata est, vocabulis
contraclis.

PROPOSITIO XXXII.

Il a; a 0 a 0 a 0 a l 0 [du l o o o c u o
2. 7è o a n o o l c a o Ida a n c o a o a5. [un aîôæôBAr, ABr, Ars deest. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

Éva-Ï? 632947; î’a’au n’en”
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pars demonslralio-
Dis, qnæ ad secto-

res auinct , nec-
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cabulisI contractis. ’ *
2. un) :7: 5 HBr 701.421); 7rp3; 75v desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.

9E2 7opÊaL. I

X X Üyn I N e N5. XŒTŒTO 2;"; 0711631707001! . Id. . . . a . . . oratînvro7ouvxa7è7àïfîiç

si î t a. x
4. uralomtânmnïiy . . . o Id. . . . . . . . Dfdlænfl’OTOUYI’fœl

50Eîëpænoll-OCO1(100010000 KG)",
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*. Ï deÎa’w 37 753 B1" uptûpo: . . a

62 à”): 707; A, A î’a’o: n’ab-

Ü

4ÇTOU.QQ..OCD.on
Id.

deest.

. xowàv yéylnov piner,

. puffin;
’ l i N. 71; gnian!!! ,uuëaw «w vau A’

. æ"

. deest.

. pupe?
. Coucordat cum edit. Paris.

U M.

I V.

. oî A, Br 7421.?an

. desunt.

. desunt.
. 6*: 5 A Ëanlpç rab B8, E2.

4V°

. concordat cum edit. Paris.
. ÂPIÛpcÏ H’O’Ïv Ëy Tl; Br V

. ËBH d’un un) E6 107; A, A Î’a’al

tic). Kan) ælè 142571 à HI Tl; A

Élu-a: 36-7) , au) 5 62 Té; A’ un)

oî Hr, ez d’un 707; A,A île-oz

n’a-1’)"

n.

c. 79!
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EDlTlo PARISIENSIS.

I. p Ü C I D Û l I Q
, d2- HTTI . o n a a g u

I ’ d5. ’ra aura . . . . .
4. un.) 5 6E 105 Z- ’5 4px m’y;

a a p.sa?) To HB 1’00 r

I. 0°:-

2.0
. . . . . ,TA To 41:1"quan un".

0591-501

A8 J94: ËuaTÉPcu 75v HZ ,

, d u. errn’la’oç. n o a b
a x. 60.7"! . a a n y u a
Té; c u o a a I a
5194. nèpe; Ërrîv 5 EB nô ZA,

EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBRE SEPTIMUS. Id

PROP.OSITIO V1.

CODEX 190. EDITIO OXONIE-
.. . Id- . . . . . . . deest.
o a o a 0 o c o if?)
u a [du a c a n I 9 a 167676

Id. . .. . A. d 5 d I î d1cv r 70 au" papa; en:

PROPOSITIO V11.

deest.......5hæc verba alicuâ ma- concordat cum edit. Paris.
nu in margine exa-
rata sunt.

. . Id. . . . . . . . î’coçÊm-Ë.

. . deest. . . . . . . En)

. . Id. . . . . . . . 74:7
desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.

I I d Cvrà 1676 pipo; en) mu o AB
705 l’A’

1. TêAEî’a-aç . .’ . .

a d2. E075. n a a o c I

4’

1. p a v n I a Q o 0
I A ,1 r a.2. haut-nov Je erras a A Tao A’ .

d .5! tu! u a o n t o a
40 a a a a a I a

d 3 Ila To ŒUTD a a o a a
2. je?!» J? à A8 nô AE info-www

PROPOSITIO V111.

IdOIIIIOCIIId........
Île-o; 793 AE

deest.

PROPOSITIO 1X.

..Id........deest.desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.

.. deest....... un)

..Id.-......:Fë
PROBOSITIO X.

Id........desunt. . . . . .
desunt.
concordat cum edit. Paris.

o I
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190.

5. 7è ŒôTà a a I o c a a [du n a a a a

.703....n....,1d..aa.

. 15153 d’un: Film; 55’75” 5 AH Id. . . . . .

A. i I d I d ITOU A6 n ,uefn, 75 auna palpa;
Êrr) mû 5 A8 7017 AIE à 7d

un; ,4...- .
7o n a n o a a a 0 [du I a n u I

JPÜ . a . g a n . a . o a n r 0
9°

PROROSITIO

la Tâœô’rè a a a a a a o Id. g la o g g

PROPOSITIO

Il a la a a n D o l o 0 n o 0
2c un; a a 0 n 0 c I o a a 0 o a

PROPOSITIO

10 à t o a l o t U I n l Id. a a A 5 a
2. l I o a I I o o 0 a n o n a a.i’rrau........Id.......5

4. âpzôpàv . . . . . . . deest. . . . .
5 Q 5OATOVA . . .. 5 A payai; 75v A àpzeluày

EDITIO OXONIÆ.

. . deest.
.00754

5.753.........Id.....o..6

-
w

. . desunt.

5 xa Q 95-75
. . deest.

X111.

. . desunt.

X I V.

. . 7&9
. . and;

xv. ,
. . deest.
. . fi

. ZC’TIV

. . 49.9.3.
. . concordat cum edit. Paris.

PROPOS-ITIO XV].

Io &Pleflàyo n a a u a a I [du a o o n a

PROPOSITIO
1.2’Eouwào’70v. . . . . . Id. . . . . .
2. àplÛpuÈv . . . . . . . deest. n o . a
5. mû (à; â’Fœ à B 795; 78v A 05- desunt. . . . .

Ta); 5 r 9795; 75v E’

. . deest.

XVII.

. . ÀÉyov Ëxcun

o o I. concorda: cum edit. Paris.

65
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PROPOSITIO XVIII.

EDITlO PÊRISIENSIS. CODEX [90. EDITIO OXONIÆ.

5 î 5 i 5 î 5 N;I. TGV uu’m agave-1 . . . . Id. . . . . . . . kanoun-av gaur:

PROPOSITIO XlX.

-. p x l I . ; . A. l 5 l1.)! WFIÙTÛU Mil TETŒPTGU g 7,010700 un TITŒPTOU . 700 vrpw-rou HOU æEUTEPOU

î Î t Q 52. dÂÀ Il); . . . n u u g .1110 I t . o n o - à); à

5 a 1, V.. 611.1 . g a n o . . g . (laJÊTÉP g o o n o n d’un

4. 757 u a o a a a u a a Il]. a n n a a o l Tây

PROPOSITIO- XX.
ç. Hœc propositio in margine codicis 190 eâdcm manu exarata est, vocabulis

CODITËICUS. A

) 5 5 5 7 5 î 5 52. un de . . . . . . . . 11:11th . . . . . . sur Je

r- r 5 ’ xÔ. («7,0 a . a a a 0 a o a [(10 a o o l o o o (17°

al ) l Il
A. M’ûVle. . . . . . . .. mon. . . . . . . . accrut:

f 5 î 55. une . . . . . . . . . Id. . . . . . . . and
PROPOSITIO XXL

il u y m
1. EXOt’Tdç . . . . . . . Id. . . . . . . . examen: 5111701:
2. 7mairH,HAeia)yéMaïAuç’, Id. . . . . . . . alu-x, HAî’rotaËÀÀ;îÀatçï ah,

5. 55151.40? 2’50: audion, . . Id. . . . . . . . ÂÀÀn’Mzç Ira: ,

x a 5 a 5 54l 7° 554.10 o n o l I o a - Ida 0 o o o n a g «.5170 To

PROPOSlTlO XXII.
x. Hæc propositio in margine codicis 190 alienâ manu exarata est, vocabulis

contra mis.
2. wAfiÜaçoîA,E, Z, 5151.5Mo 7mn- Id. . . . . . . . wÂïÏQcço’ÜvÂuc ÀapCazro’Iueruxaï 37

l 5 J A. A. l N î h ICu. a ne: un: ey 7 «d’un Ac w 71.) au? A5 w a; A E Z1 4 ’ A . 3 3 9PROPOSITIO XXIII.

5 i ) N 5
1.,un . . . . . . .. . . Id. . . . . . . . (I017 oÏB,BeÀaZ1m-01 7a)? 79v

. . , . , . .aw’rov A5701! 225mm «aux,

2. ËÀdvto-Ûytç o I a a o a a Il]. o a o a a u D êÀd’XIG-Tôl
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PROPOSITIO XXVI.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 590. EDITIO OXONIIE.
wpôntê’o’Twa-zv, . . . . Id. . . . . 5. . . ïarwmv 71713701.,

705; T, A . . . . . . . Id. . . . . . . . 157:5;
N . . . . . . . . . Id. . . . . . . . a".
7e . . . . . . . . . Id. . ... . . . . deest.

PROPOSITIO XXVlI.

.Ka)......... decst....... K1)
IPROPOSITIO XXVIII.

A! y! N 571735; 7:37 T Wpœ’roç 2.77641. . Id. a a 0 . . a . TYFw’To’; ËTTI WPGÇ T57 r.

: 5 , r° al. O a n I o o a a a [do n a a o Q U I a
PROPOSITIO XIXIX.

.wvuç,........ Id........ mu,aîFÆpoËJu’o . . .. . . . Id. . . . . . . . J’u’o dPlelLLJÏ

H57..--o;ocold-.oo.-nodeest:
05V.........Id........dpa

PROPOSITIO XXX.

7737 o o o a a .’ u a 0 Tay o a I a a a u 763V
705; TA, A8 . . . . . . Id. .. . . . . . . ouï-rot):
A155 ni 41574:5 J?» un) aï Aï, Id. . . . . . . . desunt.

TB 7.2510: 7:75; cËAAn’Aouç n’ait”

wFÆ’roz wpàç ÉLÀÀÉÀouç” . . Id. . . . . . . . wF5ç èÀAÉÀcuç wpa’firu

a: A8, Br wpàç èMüAoUç, . Id. . . . . . . . WPÈÇaËÀhÎÀaUç du, Br,

1-55; A8, Br . . . . . . Id. . . . . . . . 15105;

PROPOSITIO XXXI.

5 J f 5 d l C il i dKGUEWMO r. . . . . . . Id. . . . . . . . mu en!» a l" o r :1an aux en:

. .
lustra.
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PROPOSITIO XXXII.

EDITIO PARISIENSIS. ’ CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.

1. . . . o g a 0 [du a o . 5 a a o
20 a I n I o o n O o a a o a . p a A

PROPOSITIO XXXIIL
1. 70973; En! eî’n 1-5 im-myfie’v’ Id. . . . . . . . JEAN à? à," 73 :nTodluerov

2. yzyovêç à! si," 73 Êm’raxôév’ Il]. . . . . . . . îîÀov 5m aï): 73 Cunu’yevov.

5.5..........decst.......64- WPÆTOÇ àpaâluàç, n u a a o [du a o a a o a n desunta

ALITER.
deest. . . . . . . . . . deest. a,c, d,e,f, 5m» d’u’rÛe’roç éplûpèçôAon’w

65k; ’1’ fi *   l   I won une "Fana Tua; aplôpau
pe’tpeîfiu.

Emî 7&9 drag-ré; hmm; A, p.2-

Tpn9n’a’e-ral 673 àplëpaô. K1;

in?!» bigarre; 757 pi’rpoüv’rw

1673;; 8’ N’y» 31’: 58 WFÔTGIÇ

36-7".

A

---B

T

’ çàP p.91, 0619275; in" lue-qu:-

l a! f   î Aentent: up: une 441911.01; 71mg.

I   v! f rMenin-9:0, un; en?» o r a lui-

». l l d æ. v :77m m1761” o r up: TDU B Mac--

a f   î   f Il  d’an 2671. K11 en: o T up: TCP B

N î     f   "FETFEI, alla mu a B 7cv Aye-

n x t ,1   ATper un; a r «Fa 1-59 A [4.21721 ,’

l l A A. ,Murray en Tan B, nazie-Ton

si -. , .1W70; 7M lut’rPGUI’TwI’ A, 01129

Il v a r Iavanov’ aux capa a B (radera;

a 9 l a a. Il(1P! 1.40; enrerw-roçafœ. Trip
2’921 «95541. l), Il, l.
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PROPOSITIO XXXIV.

EDITIO PARISIENSIS- CODEX 196. IDITIO OXOIIÆ.
1. yqoyèç êv 22’» 1-3 s’mwxûâv. Il]. . . . . . . . NÀWÈV :3173 Çnrodperon

PROPOSITIO XXXV.

I.Ëv.....-.I... decsl........ a.2. Ëzc’v’mw . . . . . . . le]. . . . .n. . . Ëxéy’my oui-mît

5.71m ........ decst....... 7m;
PROPOSlTIO XXXVI.

c r1.oA.........Id.....’...a2. yz-rfn’a-oua’l’ . . . . . . Id. . . ç . . . . [JETPGÜ’H’
a. 571v si A, B 97514:4 me); èA- hæc verba inter li-’ concordat cum edit. Paris.

M’Muç 571w ncas alielxà manu

- exaram SUnL4. d’ÂÂ, à; 5 A erÈç 192v B 037w; Id. . . . . . . . desunt.
âewFÈ;Tàvl-l’

PROPOSITIO XXXVII.
I. [toquât-1,. . . . . . . Id. . . . . . . . pe-rpn’a’oun.

PROPOSITIO XXXVIII.
1. lue-minuta . . . . . . Id. . . . . . . . gerpoïicw
2. à?! . . . . . . . . . Id. . . . . . . . A?
5. ai A , B, r taïga: TÈv Apnffi- deest. . . . . . . a; if: A, B, r ’rày Ape’rfcïin’

roua-1.

4. un . . . . . . . . . (1005!. -.. . . . . 05V
.TÈVEÀ... . . decst..... .. vàvE
. ye-rPÂa’ouo-Ï . . . . . . Id. . . . . . . . ,ue’rpoôn

.ye-rpn’a-aua-I. . . . . . . Id. . . . . . . . pnpoûn.

5
G

7. Minimum. . . . . . . Il]. . . .. . . . , plu-F4307.
8

9 al... a o a o 0 c l 0 Il]. a a c c a a g arTôVE°
1 o. ye’an’nua-t. . . . . . Id. . . . . . . . lue-1721747.
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COD EX

Id. . . . .
Id. . . . .
Il].

Id. . . . .

EDITIO PAKISIENSIS.

Ix.Jà.........l un

. ’ il12. mu a Maxima; 1P: . . .
15. TàvanPn’o-u. . . . .

l II4. MêTPnTOUù’l . .

190.

EUCLIDIS ELEMENTÔRUM LIBRE SEPTIMUS.
Hun-10 OXONIÆ.

. . . deest.
W x f 3 l. . . (.077: un o EÂÆZIWGÇ

. . . pantin: 76v .

. . . lue-moût:

PROPOSITIO XL.

1.1. . .
[(10 n a . I

n,

1.:3’7w........
2.;Lz’psçs’c’fz. . . . . . .

Ü î . ïUn» apzôlmç

Elfe! ,uÉFÇÇ

I’ROPOSITIO XLI.

7è JISJITapËfn Toi A, B, f. Ta) A, B, r 5159:1

arpzëluoî. . . . . . . . (1005!, . . .

. a I a a . t a o a u n " n o.Id. ....
D

r .10 H HFŒ a a o o v a o

ë o:

5. Ëwrw T); TCUH ÊÀarÏMaw àpze- Id. . . . .

pèç Ê; 3524 qui A , B , T (Jaffa,
c

ce.

’ FINIS TOMI

7:1 Jeaézl’rzpe’pn Toi A , B, T.

&Fzûlxoî

0

..o° ère; 0:1’ 5 H 6:73 1’51! A, E, Z Iut-

1’FaÎ’rau , à H

à H haïku-To; (31’645: 1è A, B , r

lulëFn, Ëmau nô HÊAaÉa-caw .2919-

p.3; 2; 255: qui A, B, T ,ue’Fn.

130.7056.

PI’LIMI.



                                                                     

m .ERRATA

il

Signo * indicantur correctiones in tenu faciendæ; quæ autem hoc signa carent,
nullius fare sunt momenti.

Littera 6 indicat lineas ab infimâ paginé esse computandas.

Cùm in meâ ediLione litteræ circa figurasjncisas sint mobiles , non mirandum est
si qua in aliquot figurîs operis impresfi deesse potuerit. ’

xij et xiij*, 7, 1808, lege 1807.
5e:

Pagina linca

, 7,6.*, 2,6.*, 1,6.8*, 5,
* 5,8, 5,6.10,
x4, 5,6.4,6-
20*, 1 ,
no, 1,6;

21, 8,21, 1,6.
25*, 5,

25, 111,6
.653’3 I;
46*, 1x0.
62, 5, .
669 4’ 4

.71, a, 6.,
72*, l, 6.
72:! x r
7 p ’-

* 1679; 15:

* u,

au? , le e 71;.
yuvz’au3, ege 7min".

Il npH , lege la.
ËrrÏv7 , le e in)"

U ’ I v I Iun: en", ege un! (""7. .
IÔÛIÎÇ, lege tænia.

liltera B deest in figuré.
vnpn’xouflv, leg. mpzêxowz.

n’en-b, lege in).

quidem, lege autem.
triangule æquilatero, l.

, triangulum æquüate-
mm.

6 , lege à.
âmepda’m’vm , lege mm-

Puayivnr’.

Itriangulo æquilatero ,
10g. triangulum arqui-
lalel’um.

l :721, lege bru).
m, lège m2,

L ’înivo, lege 7er».

un; du", 163e un) Je".
præter A3 5 AA , lege

AA; AA.
En)? 5, lege Ëç’rn ü.

- (Zen-c, lege 5017N.
.13? 13Al , loge 7j!" RA. -
huera a deest in figuré.
a: A8, AA, lege AB , BA.
utique AB , AA, lege An,

BA.

droites AB , AA , loge
A8, BA.

Pagina linea
84k: 5’
87, 5,6.

roo*,
101*, n,

.105, a,
107*, 9,
111*, 10,
"7*, 7,"9*, 5, 6.

* b.* 5,6.
x xg* et xno*,

121*,
125*, 1,6.

126*, 5,
5,

152*, 8,
154, 5,6.
165, 5,
l79’ 1;
181, 4,185*, 4,
184*, ï

in æqualîa , lege in.
«à 9’, lege 78 (N.

BPOc’qu-r , lege ôpôoyun’lp.

littera M deest in figurà.
gnomonon quadrupla ,

Iegegnomon quadru-
pla.

à, lege J1.
igîtur AHE , [age igitur

AHB. 6
701279 , lege vrouî’fl.

point,leg. d’ aucun côté.

717; HA, A3, loge 717;

AI! , HA. 6duabus HA , AB , lege
duabus A8, H8.

droites HA , AB Iegc
drdites A8, HA.

in figuré in locum line-
ræ A ponatur B et in
locum litlerœ B po-
natur A.

liuem B deest in figuré.
"la"? ËPOÈ Épa3, lege 72,4.

7913’ 5,3995 «794.

Têpnîjpôà 5915, lege 71341..

"15’ 599)) ripa.
Êa-rîy, ’lege înîr.

7min, lege yuvÏç.
1m) Nmp, loge ËmINw’tf.

sapa , Iege 1,31.
3170;, lege 21743:.
cirîv , lene du).

nôxÀou , îege 705 10’040.

liuera B deest in figura.



                                                                     

Pagina

5,6.
5,5.

5,6.
1,6.
1,6.
1,6.
8.
10,.

4,5-
4.6-
3, b.-

Jï , lege «N i.

IF , lege à.
Époiu; , lege Époiuçj.

n , lege ri.
ducitur, legs ducla est.
w; , lege 751.

c 4o, lege a.
’ 76, lege 75.

reprypaçc’puroç, legq mpl- Ü

717944441309

liuera A deest in figura.
pyg’flou: , lege pqiôouç.

nia; , lege 07560:.
sur assent , chacun à

c acun, loge surpas-
sent.

divisio, lege divisio au-
lem.

qu’il y a, lcge qu’il y a

dans rA.
multiplices , lege æque

multiplices.
surit, lege sint.
(Fi 15,]ege «N 76’.

75 A , lege au; A.
ad A , lege ad A.
restantA, [age restant A.
ËpolorîrriJege 3,146161 if".
Tôr AB , lege 75v A13.

ipsarum AB , Icge ipsa-
rum A8.

au, Br autour, Iege AB,
Br autour.

ü AH , lege 1’ AH.

AH ad , [age ad AH.
comme AH,l.commeAH.
u , le e 5.
aura , ege aîvrà.

11 , lege 1i.
ra 1m , lege 1515H.
ipsum Kl-l , I, ipsum EH.
KH ne peuvent, [age En

ne peuvent.

Pagina

559,
560,
582,
582,

588*,
589*,
416,5

425*.
659!
477*.

478*.
480i)
4841,
491*.

497k a

iinea

7;
1,6.
2,6.4.

1,6.
3151
91

:1751 , lege and".
semblable, [age égal.
wpôwoç, lege flpô’roç.

ipse bifariam divisns,
[age qui bifariam di-
vidilurætsimilimodo
emendeulnr defini-
lionnes 7.....15; vo-
cabulo qui in locum
vocabuli ipse posito,
indicativo .aulem in

I locum arlîcipii.
gaz-Fiat”, ege FITFI’U’II.

punit", 1638 141111175.

EôTàV ÉXOUÏI 7è?) 761

16761 ixoufl.
71159125 lege 7014611.
Êwlraxôcr, lcge ËWIszBÊr.

col. I . hennin-rural , 163.
1911377117111.

col. 5. «39471:1, l. 150171.
001.5. 0,6 fiî1,fill;fl;l’, les.

au, [me 107w.
col. 1.T51’Ez,leg.’rârAZ.

col. L’avant-15163811!-

fion".
col. 1. au aux", lege

in: ni :7096".
col. 1. khan-w , legs

hum-nov.

propositio 1X, legepro-
ositio VIH.

co . 5. 7è 5,1838 1è A.
col. 5. 76 A, lege «à A.
COI. 5. ’rpôw, leg. 701501.

col. 5. AIE , lege Ara.
col. 1.A, le .A.
col. 5. 2A2, ege HEZ.
col. 1. AB, lege AB.
col. 5. 5,4011", l. 3.141101.

col. 1. A , lege KA.
col. 5. A, lege RA.

px


