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Gelemente adlibear goti-
bt o aris cogiitic ant
perperan: 1izcellellis i vel
digitism progredi tepzes,
erroris caliginem animis offusidas | non veritatis
ducem vebus obfcuris adferas, Sed principiorum
guanta fint in difeiplinis momenta | hand facil?
credat,qui verum naturam spfa [becie,non virs-
bus metiatur. V't enim corporum qus oriuntnr
& intereunt,viliffima tenniffimag, videntur ini-
tia:ita rerum eternarum &G admirabilium,qus-
bus nobiliffime artes continentur, elementa ad [fe.
ctem funt exilia,ad vives & facultatem quam.
maxima. _Qn\u non videt ex fici tantulo grano, vt
ast Tullives,ant ex acino vinaceo, ant ex caterd-
rum frugum aut fFirpium minutiflimis [eminibus
tantos truncos ramosq, procreari? Nam Mathe-
maticorum snitia slla guidem dittu anditng, per-
exigua,qnantans thewrematum [jluam nobis pé-
L 4 2 - pererant?




PRAEFATIO.
pererunt?’Ex guointelligi poreft, vtin ipfis femi.
nibws.fic & in artinm principys ineffe vim eari
rerum.que ex his progignuntur. Preclare igitnr
eAviftoreles, vt alia permalra, phyisoviows doxa
WAVTO5, $ETW xpaTITOV i SV, TOTOOTW fhta
xpdraroy ‘and meytd yarezrdv €y dpSivay.
 Quacirca commitscndnm non eft, vt non bene pro
nsfa & diligenter explorata fiientiarum princi-
pia, quibns propofiarum quarnmg, rerum veri-
" tas fit demonflranda, vel conflitnas, vel conflitnta
_ approbes: Candndum etiam, vt ne tantulum qui.
_dem fallaci & captiofa interpretatione turpstey
deceptus, vera principiornm yatione temeré de..
flectas. Nam qus initio foree aberranerit , 45 vt
tandem in maximis uerfesur erroribus,neceffe
“eft:cum ex vno errovis capise,denfiores fenfim te-
nebre rebus claviffimis obducantur. Qusdtam.
varias veterum phyfiologorum fententias , non_
modo cumrerum veritate pugnanses f¢d vebemé-
ter etiam inter [¢ diffentientes nobis snuexit? E-
guidem hand [cio fueritne vlla potior tanti dyffi-
dij canfa,quam quod ex principys partim falfis
partim non confentaness ducltas rationes probando
“adbiberent. Fit enim plernngue , vt gui non refle
de artinm rerumd, clementys fentiunt,ad, prafinie
245 gquafdam opinsones (uas omnia resocare fiu~
deant. Pythagores, vt meminit Arsfloteles , cunts
denary numers [wmmam perfellionens ceelo tria
bucrem, nec plures tamen guam nouem [pheras
sernerent,decimam affingere anfi funt terre ad-
o ' serfam



. PR EFATIO.
merfam,quam éyvixSora appellarunt. Il enim
vniuerfitaris verumsq, fingularum naturam ex .
numersé cen principys aftimantes,eaprotulersnt,
gue payvoutvarg congruere nufguam funt cognita,
Nam ridicula Democriii, Anaximenss,Meli,
eAnaxagore, Anaximandri, & relignorum td
Zenws phyfiologornm fommia ex falfis illa quidem.
ortanaiure principis, fed ad Mathematicum s
nihbilant param [peclantia feiens pretereo. Non-
nullos attingam qui repetstis altsns, vel aliter ac
decuis pofirss vernm initis,cum in phyficis multa
surbarunt, twm Mathematicos oppugnatione.
principiornm peffimé mulélarunt. Ex planis fign.
v corpora conflisuss Tsmens: Geometrarums hie
guidem princspia cuniculis oppugnantsr, Nunts
& fuperficies fen extremtitates craffitudinem ba.
bebumt, &5 linee latitudinem:denigque punctanon
evunt indinidua, fed lineaywm partes. Predicant,
Democritus atque Lencippus sllas atomos [uas,
& indinidna corpufenla.  Concedit Xenocrats

smpartibiles guafdam magnisudines. Hic vers
Geometrie fundamenta aperté petuntssr, & fun-
ditss euertuntur:quibus dirntss nihileguidem a-
Lindvideoreflare | guam vt ampliffima Mathe.
maticorum theatra repente concsdant, Tacebunt.

ergo.fidys placet, tor praclara Geometrarum de
aj_ygmmank & alogic magnitudsnibus thewrena-
ta. Quid enim canfedicas cny indinsdua linea
hanc quidem metiatur | illam vers metiri non.
qucat?  Siguidem quodmisnimum invaoguogue

) 3 genere



PRZEFATIO. °

- genereveperitur ad communis omminm menfura-
efft folot. [nnsmerabilia profeito funt illa,gwe ex.
falfis esnfmod; desretis abfurda confequummrs .
 borum permulra guidens Mathemaricus, fed lon-
gepluracollsgir ‘Phisficms. Quid varsaJeviongas
PpciTwy genera commemorem, qne ex hoc vno
~ fonte tam longe Luteq, diffufa fluxiffe videntnrl.
WNotiffimus e3¢ o Amtsphoness 1etragonifimus | qus
Geomeararum & spfe principia nonparum labe-
(ﬁciz,c?fm recte linee curuam pofust agualim..
. Longum effet mibifingulapercenfere prafertim.
adaliaproperants: Hoc ergo certnm fixum & in
perpetnsm rainm effe oportét guod (apientey mo=
net Ariffoteles, orsdasiovixwg Sprodwor yghig
oy digy o] pmeyorlarydp bydaoe poany meos Emduea
va.. Nam principys slla congruere debent , gue fe
gunntar. Qxed fs tantuns pevfpicitur in iitis exis
liorsbus Geometria initys gue punito linea, .
perficie defininntur,momentum , vt ne bec gus.
dem fine [ummo smpendentis yunz perscaly con-
uelli aut oppugnars poffint,quanta quefo vis pu«
tands eft busus sayeacses quam collatis tot
pmﬂamtﬂimomm artificum Innentis,mira qua-
dam orains folertia contexnst Euclides vniner(a
e Mathefews elementa complexs (no coérsentem?
Ut rgirnr omnibus vebus inStrullior & paratior
guifgue ad hoc fiudium libentins accedat, €& fin-
Gula vel minntiffima exallim [ecum reputes ard,
perdifcat opereprecinm cenfisi sn primo inflituts-
onis aditn vestibulo, precipua guadam capita,
S quibue
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PREFATIO.
guibus totA fere e Mathematice [cientie ratio ine.
. selligarny bresirer explicare: tum ea que funt,
Geometria propria dilsgenter perfequs: Euclidie
denigue in extruenda bac soiyawod coxfilinm fe.
dulo ac fideliter exponere. Quaferé omnia ex A. .
viftorelss potiffimum dulla fontibus,nemini inni-
Jaforeconfido, gui mods ingenuum animi cando-
rem adlegendum atinlerit. o Ac de Marhematice
dinifione primtim dicamus. ,
Mathematice in primis (Lientie fludiofos
fuiffe Pythagoreos.nonmodo historicornm, fed
etiam philofophorum libri declaramt.  His ergo
pPlacuis, vt in partes gunarnor vniney[um dsstri-
buatnr Mathematsca [Cientie genus | quarsnts,
slwns gl 70 woady, veliquas weel 76 Ayhixoy ver-
Jariflatnerunt. Nam & 7o movoy vel fine vila
comparatione spfum per [¢ cognofci,vel certa qua.,
dam ratione comparasnm [pellari:insllo Arith-
wmcticam fin hoc verfars Muficam: & 3 aydixay
partim guicfcere, partim moneri quidem : slind
Geomerriapropofitumeeffe: quod vero [uaponte
miotw cietur, e AStronomis. Sed ne quis falfo putet
" Mathemaicam [csentiam | quod in vtrogue
guantigenere cernitur,sdesrca inanemvideri (i
guidems non [olum magnitudinis dinsfo | fed
. etiammulistsdinis accretio infinité progreds po-
teftymeminiffe decet, T6 wyhixay %7 Hoalv , g#e
[ibiccto Mashematicegencri impofita funt 4 Py-
thagoreis nomina, non cuin(cungue modi guanti-

tarems fignsficare,fed eans demum guetnm muli=
A & © tudine



_ PREFATIO | ,
tudine tum magnutudine fit definita, & fuis cir=-
cifcriptaterminis. Quis enim vllam infiniti fcs.
emiam defendat? Hoc (ciinm eff, guodmon femel
dacer Arifloteles,infinitum ne cogitatione gusdem
compleéls guengnam poffe.Itague ex infinita mul-
titudnts ¢ magnitudinis Swwapd | finitam hec

Jeienuiadecerpr & amplellitur naturam, quam
traller, @ in gua verfetnr. Nam de vnlgars Ge-
ometrarum confuetudine quid fentiendum fit, (&
dasa interdum magnitudine infinita ant fabrici-
tur aliquid,anut proprias genevss [ubic(ts affectio=
nesexquirunt dsféree moner Arifioreles, budt vou
(de Mathematscss loguens) Stovray 100 dmeipy,
Sudi xp@vrau,&Ma udvoy divey Sslev dBodAwvroys:
wewipacublw., Quamobrem diffutatio cagua
infinstum rvefellitnr , Mathhaticornm decretss
rationibusd, non aduer[atur,nec cornm apodixes
labefacis. Etenim tali infinito opws sliss nequagud
efi.quodexitn nnllo pevagrars poffis, nec talems
ponunt infinitam magnsendinem : fed quantam.
cungue velit aliqnsc effingere,ea vt fuppetat | in-
[ritamprecipiuns. Qusnetiam ni modo immen.
Ja magnitndine opus non habent Marhematics,
[ed ne maxima guidem: cum inStar maxime mi=
#ima queque in partes totidem pars ratione disse
di gueas. Alteram NMashemarsce dinifionem at-
tulis Gemsnws vsr (quantum ex: Proclo conjjcere
lrcet) padupdrwy laude clayyfimus. Eam,que fi=
periore plenior G- accuratior forté vifaeft , cimo
doltiffime periractarit na m decimum Euclidis

pmfatio—



PRAEFATIO.
prefasione P.Montanrens vir fenatoriss, & roa
Zoebibliothece prafeltus,lenster attingam. Nam.
ex duobwus rerum velnt [ummis genevibusy 1dy.
yoyraw X, 1@V deadyTav, gua ves fub intelligentiam
cadunt, Arithmetice & Geometrie attrsbuss
Geminws:que vero in fenfus incurrant , Affrolo.
Zie, Muficz, Suppatatrsci, Optice, Geodafie &
Mechanice adsudscanst. Adbanc cerse dinifio
nem [pelafle videtnr Ariffoteles cum Astrologie
am,()pticam,barmon:"mm PUOIXWTEGRS TEY jhcte,
vy nominat, vt que naturalibws & Ma-
thematicis interselle fine | ac velus ex Vtrsfgne
mixte diftiplhne : Siguidem genera [ubielia 4
Phificis mutnaninr,can[as vero in demonfirass-
onshus ex [uperiore aliqua feientia repetsnt. Id
guod Arifloteles ipfe apertifime teftasnr.crvaida
PP, P01 70 uivile, Twy djodniendiy eidbvey, v6 34
diole, @y padpakx@y, Sequitwr, vt quid Mas
thematice conmeniat cum Phifica ¢ prima Phi-
bofophia:quid ipfa ab vtrague differatspancss o«
Srendamus. llind quidem omnsim commune est,
quodinveri contemplatione funt pofite, ob 1dg,
Sewpnlexcya Grecis dicuntur, Nam camdidvora,
[ineratio & mens omnis fit vel wpankxhveldew-.
gul‘xﬁ,tm‘a’em [Csentiarum fint genera neceffe est,
Quodfi Phyfica, Mathematica, &5 prima Phis
bofophsa,neg in agenda nec sn efficiendo funt occu=
pate. hoc certé per bicunm eft eas omnes in cogni.
tione contemplationed, neceffarso verfari. Cunts
enim rer wm non miodh agendarum, fed ctiam cffi-
A s " eitndas



PRAEFATIO.

ciendarum principia in agente vel efficiente cona:
Jistant,illarum quidems xpodipsar; harumantens
velmins,vel ars vel vis gnedam & facnlas:res
rum profecto naturalinm, M athematicarum,at~
gue dininarum principiainvebus ipfis , non in.
philofophss inclufa latent. Atgue bec vna n omnes
valet raro gue dswpulends efecollygat. Lam vero
Mathematica feparatim cum Phyfica congruit,
guod vtragsue verfatur in cognitione formarunts
corpors naturali inherentinm. Nam Mathematia
-cw plana, [olida,longitudines & pwnita contem..
platur gue omniain corpore natnrali 4 naturali
guogne philofopho trattantur. Wathematica
siem primaphilofophsahoc inter [e proprié ci-
Heniunt, quod cognstionem vtrague perfegaitur
formarum, quoad immobiles , & 4 concretione
materie funs liber . Nam tametfi  Mathemats-
scforme re veraper [¢ non cohavent , cogiratione
2AMLN 3 materia O motu feparantur,dud yiveray
Jevdog xwpilovrwv, vt ait Ariftoteles. De cosnati«
one & focietate breuster Aiximus. iams quiden-
terfit, videamw. Vinaguegue mathemaricarsm
certum quoddam verum genss propofitam habet,
n guo verfetnr, ut Geometria guantitatem &
continuationems aliornm sn vnam partem , alio=
Yum in dussguornndamintres. eorimaue gua-
 2enus quanta funt - continua affeliones cognof-
cit.Prima autemphilofophia , cum fit omninms
communss uniner [ums Entis genws, qued, ei accs- -

s & conmeninnt boc ipfo quod et , confyderat.
, o : Ad



PRAEFATIO. -
Adbec, Mathematica eam naodo naturam am-.
Pleclitnr.gua guanguam non monetur. fefamrs'
samen fe1ungiq, nifimente G cogitatione & mate=
véanon potcjt ob eam j, canfam Ji 2paptaewg dich
confuenit.Sed Primaphilofophia snys ver(aturs
qua @ feiuntla, () aterna, & ab omns motnper
Je folnta fun: aclibera.Ce:ernm Phyfica & Ma-
thematica gunangam [ubselo difcrepare non vi
dentur modotamen rationeq, differnnt cognitio-
nis ¢ contemplationss,vnde dyffimilitudo guogue
[cientiarum fequitur.  Etenim «Mathemarica
[pecies nibilre vera funt alind,quam corporss na~
turalis extremstates guai cogitatione ab ommi mo-
tn €5 materia [eparatase Mathematicws contem-
platnr:fed eafdem confeélatnr Phyficornm ars,
giatenus Cwmmateria comprebene funt, & cor-
poramotwsobnoxia circunforibunt.  Ex quo fits
vt guacungne in  NVeaihematicis incommodsta-
tes accidunt , exdem etiam in naturalibus rebus
videantur accidere,non antem viciffim. < Multa
enim in naturalibus fequuntur ncommoda | que
nihil ad  Mathematscum attinent, 81c v6 ingust
eArifloteles,va piv s dpaypioews Mysroy, 5o e
Swpalena, 76 5 puoixa ix wpordicews Siguident
rescum materia deniniias contemplatur phyficus:
Mathematicus vero rem cognofiit circunfcripss
9ys omnsbus que fenfu percipiuntur vt graustate,
Luitate, duritic,mollstie @ preterea calore, frin
gore, aliifgue contiariorsm paribws que fub fen-
fum [wbicila [un: : tantim autem relinguit
guanti



PREFATIO.
ciendaram principiain agente vel efficiente cons
Jistant,illarum quidem wpoofpsows harnmantem
velmens,vel ars vel vis gnedam & facnlas:re
rum profecto naturalinm, M athematicarum,at-
que dininarum principiainvebus spfis , non in..
philofophis inclufa latent. Atgue hac vna i omnes
wale yarso gue Sewenkuss efe collygat, Lam vero
Mathematica fiparatim cum Phyfica congruit,
guod vtrague verfatur in cognitione formarunis
corpors naturali inberentinm. Nam Mathematia
s plana, folida,longitudines & panila contem..
platur gue omniain corpore naturali 4 naturali
gnogue philofopho trattantar. e Vathematica
stem @ prima philofophia hoc inter fe proprié co-
Heniunt, qua'd cognstionem Vtrague perfeguituy
Sformarum, quoad immobiles , & 4 concretione
marerie funs libere. Nam tametfi  Mathematse
seformere veraper fé non cohaevent , cagitatione
tamen a materia G5 motu feparantur,6udt yiveroy
Jevdog xweilovrwy, v ait Ariftoteles. De cognatie
one & focietate breuster diximus. iam quidin-
terfit, videamw:. Vnagneque mathematicarsunt
certum quoddams reyumgenys propofitam habet,
sn guo verfesnr, ut Geomerria quantstatem &
contsnuationem aliorum in vnam partems | alio~
Yum in duas,quorundam intres. eoramquc qua-
“tenws quanta funt (5 continwa,affe liones cognof~
cit. Prima autem philofophia, cum fit omnismo
communié uniner ium Entis genwus, qued, es accs
Rt & conneninnt hoc ipfo quod est , onfyderat.
, E | Ad



PRAEFATIO. -
Adbec,Mashemarica eam modo naturam am-,
plellitur gna guanqguam non monetur. , [eparars
samen [etungid, nifimente & cogitatione a mate~
véanon poteft ob cam j, canfam Jg dpupirewg dics
confuenie. Sed Primaphilofophia in ys ver[atny,
gue (5 [eiuntla, O aterna, G ab omni mownper
Je folnta fun: aclibera, Ceiersm Phyfica & Ma-
thematica guanguam [ubseclo difcrepare non vie
dentur modotamen yatsoned, differnnt cognitio-
s €& contemplationts,vnde diffimilitnde guogue
[eciemtiarum [eguitnr.  Etenim < Mathematica
[pecies nihilre vera funt alind,quam corporss na~
turalis cxtremstates guai cogitatione ab omns mo-
tu €5 materia feparatase Mathematicus contem.
platnr:fedeafdem confellatur Phyficornm ars,
gisatenms Cwmmateria comprehenfe [unt, & cor-
poramotwiobnoxiacircunfcribunt. Ex quo fita
vt quacungue ine Mathematicis incommodsta-
tes accidunt | eedem etiam sn naturalibus rebws
videantnr accidere,non asntem vicyfim. « Mulia
enim sn natnralibus fequuntur incommoda | que
nibil ad Mathematscum attinent, 316 v6 inguse
eAristoteles, 16 piv & dpoypioews Myeray, 7o puotm
npmalxd,ve g puoind ix wpoodicews Sigutdem,
res cum maseriadeninélas contemplasur phyficus:
DM athematicns vero vem cognofiit cireunferipris
95 omnibus gue fenfu percipinntur Ut gravitate,
Liuitate, duritic,molistic @ preterea calore, fri-
gore, aliiéque contiariornm paribus que (ub fen-
Jum [ubicila [uni : tanikm antem relinguit

GHANtE-



PRAFATIO.
quantiratems & contsnusm. Itagne <Matheman
ticorum ars in s gue simmobilia funt | cernstur

(73 Pp uadmualoxs. TW dvrwv dvev xiviseds 4=
éav, 30 T wepl Thv dspodoyies )gue vero inna-
ture obfiuritate pofitacflres quidem gue nec fé-
parari nec motu vacare poffunt contemplatur. Id
guodin Utrogue [Crentie genere pev[picnum effe
porefl frue ves [ubiellas definias , fiue proprictates
carum demonfires Etensm numerus, linea fignra,
reitum inflexnm aguale,rotundum,vniner(a de.
nigue Marhematicus gue trallar & proﬁtmar,
abfque motu explicars docerid, poffunt: yweisd
e 71 voucd xeviotas dse: Phifice autemfine mo-
vione [pecses neguaguam poffunt intellsgi.  Quss
enins hominss, plant e ignis offinm, carnis natnra
€ proprictates fine motu,qui materiam fequitnr,
perspsciar?Siguidem tantisper (ubfiantia queque
natnuralis conflare dics folet, gnoad opus & mu~
nus funm, agendo patiendod, tucrs ac fuflmere
valeat:qua certe amiffa Suvapd, ne nomen guidé’
mifi Cpwvopuws retinet, Sed Mathematico adex.
plicandus cirenli ant trianguli propriciates, nube
tum adferre poteft vfum, materie vt anri, ligns,
ferrisin guasnfunt , confideratio. quin eo verius
ciufmadi reyum,guarum [becies tanguam mate-
ria vacantes efformemmus animo, naturam comple-
Eemur guod consunllionematerie quafi adule-
vars depranarig,videmur. Quocirca Mathes
“ matice [pecies eodems mode quo xodkiv, fine conca-
witas fine motw & [ubiello , definitione explicars
_ ' cognof-
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sognofeig, poffunt : natwrales verd cim eam vines
bhabeant,quam, vt ita dscam fimitas , cums mate-
ria comprebenfe [unt , nec abfaue ea feparatim.
polfunt smelligs:qusbus exemplss quidsnter Phi=
ficas & Mashematicas fpecses interfit, hand dyffi-
csle eft animaduertere. Illis certe non femel eft vjss
Arsfloteles. Valeant ergo Protagore fophifmata,
Geomerras hoc nomine vefellentss , guod csreslss
normam puntlo non attingat. Nam dinina Geo-
metrarum thewremata,qus enfu ftimabit, vix
guicquamreperiet quod Geometre concedendum
videatnr. Qusd enim ex his gue fenfum monent.
starellum aut votundum dici poreft, vt @ Geome=
eraponitut? Nec vers abfurdum eft amt vitiofum,
guodlineas in puluere defcriptas pro rells ant
yotundis affumit gue necretle funt nec rotunde,
ac nelatitudinis guidem expertes. Siquidem non
s vtitnr Geométraguafi snde vim babeat cone
clufio,fed corum que difcenti intelligenda relm.
guuntwr.rudems cen imaginem proponit. Namos
ui primum inflitunntur , hi du'tu guodam &
velut xdpaywyia fenfunm opws habent , vt ad slla
gue folaintelligenisa percipiuntur , aditum fibs
comparare qucant. Sedtamen exiflimandxum non
¢ff rebus Mathematicis omninonegarsmateriam,
AC non eams tantim qua enfumafficit. Eff emm
materiaalia gue fub [enfum cadu, abague ani-
mo & yatione smelligntur. Illam &yadnriv, hans
vouriv vocas Arsffoteles. Senfu percspmnr , 1t o5,
L lignums , omnifgue materia que mosers ;;;-
: $63be



PRAEFATIO.
seSt. Animo & ratione cernitur.ca gque in rebus
fenfilibws inest, fednon guatenus fenfis percipiun-
tur,quales (unt res Mathematicorum. Vnde ab
Aréflotele [crsptum legimus txi 7 o dpoypiod
Svrav recbum [e habere Ut fimum: 13, cuwexods
Yopiqua fivels ipfius refli guod Mathematico-
r5m eV fnam effe matersam,non minus guam fi-
wsi guod ad Phyficos pertinet. Nam licetves Ma-
thematsce [enfils vacent materia , non [urit tamen
indwnsdna, [ed propier continuationem partitions
[emper obnoxie,cuins ratione dici poffunt fuama.
terianon omiuine carere: quin alind videtur 7o

-&ivey opapuun alind guoad continnationi adiunila

sntells ‘_éimr linea.lllud enim cen forma inmateria
proprietatum canfaest.qua fine materia percie
perenon lices Hec eSt focietarss & diffidy Ma-
thematice cum Phyfica & prima Philofophia
vatio. Nunc antem de nomins etymo €& notarsone
panca guedam afferamus. Nam [i gue indicio &
vatione impofita funt rebus nomina , ex certe non.
temere indita fusfle credendum eSt, quibus [cien-
tias appellars placuit. Sed negue otsofa femper ha.
bers deber ista etymologia indagatio , cums ad rei
etiamdubie fidem [epe non parum valeat reila
nomsngs interpretatio. Sic enim Ariitoteles dullo
ex ver borum ratione argumento SV uGTY, UETS
Cohng, ydipag,aliarumy, rerum naturam ex parte
confirmanst. Quonsam igitur ‘Pythagoras Ma-
thematicam [cientsam non modo findiosé coluit,
fed ceiam repesssic 4 capité principys, geometrici
. contens-
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sontemplationems in liberalis difcipline formants
compofsit €& perSpeitis abfque materia, foliws sn=
telligentse admsniculo thearematibus , trallatio-
wem e i dABywy , OO xowpx@y ox¥udTWY
conflitutionem excogitanit:credibile eft, Pythago
yamaut certé Pythagoreos ; qus & ipfi dolleris

Jwifiudialibenter amplexs funt , baic [cientie id
nomen dedsfe, guod cum fisss placitss atgue decre-
246 congraerer  rerumy, Propofitarum naturants
#oquo modo declarares. Ita cum exiftimarent sl
Z' omnem diftiplinam , gque padvaoy dsciturs
avduwowy efle guandam.i. recordationem & re.
petstionem ciss fcientie, cuins anté gnam i/n cor-
s immigraret compos fuerit anima , quemade
modum Plato guogne in Menwne, Phedwne , &
alys alignot locis videtnr affruxiffe : animaduer-
terent antem esu[modi recordationem , gue nons
polfet multis ex vebuws perfpics, ex his potsffimum
[eientys demonfiravs.fi quis mmirum , ast Plato,
twi radiaypaupara dyn. probabile eft equiderm
Mathematicas 4 P]thagoreia artes xgr>dtoxdy
friffe nominatas, vt ex quibus padyey, id eff e«
LEYnATHM in ANSMA TAL$ONUM Tecordatio diope-
porrwsCh pespué intelligi poffet. Cousws etsd e fidé
7obis dsusnws fecst Plato, qusin Menwne Socraté
induxit hoc arguments genere pfuadere cupienté,
difcere nihil efje alind gua far# spfins vatsons
nimsrecordars. EtenimSocrates pufioné que"dd,j&
Tully verbss vtar,interrogar de geomerysca dimé=
Fone guadrass;ad cafic ille vefpodervs puer, O 14=
: 175 7e
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woen tAm faciles intervogationes wnt Vt gyadatints
vefpondens codem perucniat, quo fi Geometrsca
didscs{fet. e Alsam nominss busus rationemeAna.
tolins expofuit , vt oft apud Rhodsginum, quid
cum cetera dsfcipline deprebendi vel non docente
aligno poffint omnes, e WMathematica fub nulline
cognitioners vensant,nifi preesnte aligno , cuiws
folertia fuccidantur vepreta, vel exurantur , &
fuperciliofa complanentnur apreta. Ita enim Ce-
lins:qmod quam vim habeas, non cft husus locs cu=
viofius perfcrutari. Equidem < V. Tullins « Ma.
thematicos in magna reruns obfcurstate,recondi=
va arte,muluplicig, ac (ubtils verfari fcribit . fed
quis nefCit idip[um cum alys granioribus fcsentys
effe commune?Ef} enim, vel eodens auitore Twllso,
omnis ‘cognitio multss obfiruita difficultatibus,
maximad, ¢ff & in ipfis rebus obfenritas, & in

judiciys noftris infirmitas:nec vilus oft, mods inte=
vius panlo Phyficapenetrarit,qui non facsle fit ex=
pertus.quam mulis vndigue emergant , veram
naturalinm caufas ingusrentibns , inexplicabs-
Ues labyrinthi. Sunt qus ex demonfirationsm fir-
mitase nominarie Mathematicas opinantur: cx=
545 oksans yationis momentum alio feorfim loco ex-
pendendum fuerst Quocirca primam verbinota-
tsonem,quam feguuins eft Proclws nobis retinen
dam cenfeo. Hallenss de vniiuerfo « Mathematia
ce genere.quanta porui & peripicnitate & bree
uitate dsxi.Sequitur vt de Geometria feparatim
atquc ordsve s differam, que instso fum pollici-
. 178
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tws. Ef} antem Geometria, vt definst Prochu | ftt.
entia,que verfatnr in ?nitiom magnitudinum,
Sigurarum, G quibus be continentny , extremos
yum,stem rationnm €& affellionnm, qua in ills
cernumpur ac inharent:ipfaguidems progrediens 4
prnito indiniduo per lineas & fuperficses dum ad
Jolida onfeendat , varias, ipﬁ;;fm differentias
patefaciat. Quimque omms [cientia demonstran
tsua, vt doces o Arsstoseles,tribus guafi momentis
Contineatnr, genere [ubietlo, cusss proprietates ip-
[afcientia exqusrst & comtemplatur : canfis &
principys.ex quibus primis demonStratsones con-
ficinmur: & proprictatibus, quadegenere fubie.
Cloper fe enunciantur: Geometria' quidem [ubie-
Eumin lineis griangnlis, quadrangulis, circulis,
plants folidss atque omnind fignris & magnstndia
nibus eariumque extremstasibus confifise. Hie
antem inbarent dinsfiones rationes, t1attus, equa.
litases, mapaBohd) SxepSohct, iGN, atguc alia
genetis einfdems propé innumerabikia. Potulara
vero O e Axiwmataex guibw hec ineffe demon-
Srantur cinfimodifere funt :  Quouiscentro &
intersallo circulum deferibere. St ab aqualibus
equaliadetrahas,querelingunntnr ¢ffe aqualia,
caterag, idgenss permulta , gue licet omninmo
[int commuma,ad demonstrandum tamen twms
fint accommodara,cim ad certum qhoddam ge-
nus traducuntur. Sed cim pracipsa videatny
eArithmetice 05 Geometrie inter e Mathema-
ticas dignatio,cur cArsthmetica fit dxpibesigad
: : B - exathor
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exallior guam Geometria, paucis explicandum.
arbitvor.Hic vero ¢ Ariflotclem fequemnr du-
cem,qui [Cientiam cum [Cientia sta comparat VP
accuratiorem effe velit cam gne res canfam doces,
quamgquerem cffe tansum declarar . desnde gue in
vebus [ub intelligentiam cadentibus verfatnr,
quam quein vebus [enfim mouentibue cernstwr.
Sic ensm & Arithmeticd quam Mufica,& Ge-
omctriaguim Optica, € Stereometria quam.s
Mechanica exattior effe intellsgitur. Poffrems
guaex fimpliciorsbus initys conflat qua‘»; gue
alignaadicttione compofitis vtitnr. Atque hac
greidem ratione Geometrie preflat Arithmetica,
guod illins initium ex additione dicatur, huiws fit
Sfimplicius.Ef} enim punilum, vt P]tbagoreio' pla-
cet umitas gue [itsms obtinet.vnitas vero punilum
¢ff quodfitn vacas. Ex quo percipimr, numero-
THS qmim magnitudinum fimpliciss effé elemen-
tum,numerofg, magnitudinibus effe puriores , &
& concretsone materie magis difiuntlos. Haec
guangnam nemini [unt dubia, habet & ipfa ta. -
men Geometria guo [¢ plurimmm efferat , opibisfc
gue [uis ac rerum vbertate mubiiplice vel cum
eArsthmetica certet:id gquod tute facile depre-
bendas cim ad infinitam magnitudinis distfio-
. mem guam reSpuit multitudo, animum conxer-
terss.  Nwnc que fit Arithmetice & Geo-
metria focictas, videamus. Naws thewrema-
twm que demonStratione illuStrantur, guedam.
Joont trinfque [eientia commnnia,guedam vers
- ‘ Jrgw-
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[fingularumpropria. Etenim quidomnis propors
#i0 fit juz0s fiue rationalis, o Arithmetice (ols con=
uenit,nequagiuam Geometrie, in gua [unt ctiams
dopnGu, fen irrationales proportiones . item gHa.
dratorum grnwmas minimo definjeos effe, eArith-
metice propriums (fi gusdem sp Geometria nibil
tale minimum efie poref}) ed ad Geomerriam pro,,
Prie pellant fius,qus in numerss locumnon ba.
ent:tastue,qus quidems a continmis admittuntur:
dhoyov,guoniam vbi dinsfio infinité procedit , ibi
etiam 7o &hayov efft folet. Communiaporro vtri
#(Gue funt slla gue ex [ellionibus eneninmt ,'quas
Euclides libro fecundo et perfequntus : nifignod
Jeltioper extremam & mediam rationem in nu-
meris nufguam reperiri poteft. lam vero extheus
rematsbuws einfmods communsbus,, alia guidems
ex Geometria ad s Arithmeticam traducuntur:
alia comra ex eArithmetica in Gegmetriamy
sransfersmur=guedamyero perinde vtrigice ftix
entie connensunt, vt gua ex vniner[a arte Ma.
themasicain vtrangue harum conuensant, Nang
& alsernaratio, & vatsonwm conserfiones , come
pofitiones , dinsfiones hoc modo communia funt.
vtrinfane. Que antem funt wegi cuppirpwy , id
¢St , de commenfiurabilibus |, o Arithmetica
guidems prsmwm cognofcst & contemplatnr : fi-
cundo loco Geometria oArithmeticam, smis-
tata . Quare & commenfurabiles magni-
tudines il dicuntur , qua rationem suter
J¢ habent quam numerws ad numerwm , per-

S 3 2 snde
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inds quafi commenfuratio & ou putSin in nn-
meris primum confiStar(Vbi ensm numerus , ihi
& obuueSov cernitur: & vhiedupsrooy, llice-
tiamnumerws)  [ed que trianguloram funt &
guadrangulorum,a Geometra primaim confide-
rantur:tum analogia quadam o Arithmeticus ea-
dem illa in numeris contemplatnr De Geometrie
disifione hoc adiciendum puto, qnod Geometria
pars alierain planis fignriscernnisr , gue folam
latstndinem longundsns coniunlam habent. alte.
ra verd folidas contemplatser, gue adduplex illnd
gnrernallum craffitndinens adfcifcunt lam gene.
rali Geometrie womine veteres appellarunt: hane
proprsé Stercometriam dixerunt. Ita Geometrsa
am cum Optica, & Stereometriam cum e Me-.
thawicanon raro comparat eAviftoteles. Sed illi
w6 cognitio baiws snuenzionem muleis feculis ante-
ceffic fimod) Stereometrsam ne Socratis quidem..
atate vllam fusffe omnino verum eft, quemadmeo-
dum 4 Platone feviptam videtur. o Ad Geome-
tiie wtilitatem accedo,que quanguam [uapte vi
& dignitateipfaper [¢ nititur, nullins vfus ant
altionis minsfierio mancipata (vt de e Nathe-
masscis omnibws [Cientys concedst in Politico So-
“crates)fiquid ex catamen vtilitatis externe gue-
vitwr, Dy bons guim latos, guam vberes, guam.
varios f?u&m fundie? Nec vers audiendus est
vele Aristippus, ver Sophistarum alius,qui Ma-
thematicorwm artes idcirco repudiot, quod ex fine
. K N 7

#ibil docere videantur, eskfgue quod melins aut
. . . 7 degeria
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PRAEFRATIO.
deteriss nnllam babeant rationem. Vi ensm nibil
canfz dicas, cur [it melins trianguli,verbs gratia,
tres angwlos duobws effe rectis equales:minime ta=
wnen fuerit confemanesm, Geometrie cognstionem
VL inutilems exagitare,criminari,explodere,quafi
gue finem & bonum gui referanr ,habeat nul.
lum. e NVultas band dubié folins contemplatsonse
beneficio citra materse contagionem adfert Geo-
metria commoditates partim proprias | partim.
cum vnsuer (o genere communes. Crm enim Geo.
metria, vt [cripfis Plato, esns guod femper est co-
< . gnitionemprofiteatnr,ad verstatem excitabit illa
quidem animum, & adrité philofopbandum cu-
su[que mentem comparabit. Quinctiam addifcs-
plinas omnes facslsvs perdifcendas, astigerss necne
1 Geometriam | quanii referre cenfes? Nam vbi
CHm materia consungitur | nonme preftantifi-
mas procreas artes, Geodafiam,e Mechanicamo,
Opticam,quarsm omnism V[ , mortalinm vie
ram fummis beneficys compleclstnr ? Etensm bel-
lica inftrumenta,vrbikmaqne propugnacula, qsui-
bus munite vrbes hostinm vim propulfarent.,
bis adintricibws fabricatacst s montinm ambitwus-
& aliitndines, locoriemgue fitws nobss indscanit:
dimetsendoram & mari & terra siinerum rats-
onem prefcripfi:trutinas & flasgras, quibus ex-
allannmerorum equalisas in ciustate retineatur,
cmpo/idt.- wniserfi ordinem fimulachrss expre(fit;
multague gue bominum fidens fuperarent, omni-
b perfuafit. Vbigue extant preclara sncamrem.
. \ B 3 teflimo
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teftimonia. llnd memorabile , quid Archimeds
rex Hiero tribuit. Nam extratto vafte molu na-
#sgs0, quod Hicro < Egyptiorums regs Prolemao
mitieret CHm vnisner(a Syracufanorum mwltstu-
do collects fimul wiribus nawem trabere non pof-
fere ﬁcij]«':té;*effrchimcda,w folus Hero illam
[bduceret, admiratws viri [cientiam vex) &=d
Talrs, tpn,rng hutpas wepi Aavidg dgxcm't&i At
yovk misevriov. Quidiguod o Archimedes $dem,
vt eft apud Plusarchum, Hieroni [Cripfit datss vs.
v5bus datum powdus moneri po[félfFetusq, demon.
Sirationis robore,illud [epe saltarit fiterram ha-
beret alteram vbi pedem figeret,ad cam, nofiram.
banc ¢ tranfmonere poffe? Quid varia, duropd-
0y machinarumdg,genera , ad vfus neceffarses
comparatamemorem ? Innumerabilia profecto
funtslla, & admiratione digniffima quibws prif-
ci homsnes sncredibili quodam ad philofophan..
dum [tudio concitati | inopems mortalium vitams
artis huiw prefidio (ublenarunt : tamesfi memo-
rie fit proditum, Platonem Eudoxo & e Archyte
vitio vertiffe , guod Geomeirica problemata ad
[enfllia & organsca abdncerent, Sic enim corrum-
piabillis & labefiers Geomerria prestantiamn,
qne ab inelligibslibus & incorporeis rebus ad
[enfiles & corporeas prolaberessr.  Quapropter
ridicula sdem [cripfic ‘Plato Geometrarum
éffe vacabula , gue guafi ad opss & altionem.
Spectent , ita fonare videntwr. Quid enims
e5¥ guadrare, fi nonopus facere ? Quidaddere,

produ.
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producere applscare? MNulta guidem funt einf-
mod; nomsna, guibus neceffario & tanguam co-
alli Geometre vtuntur , gusppe cum alsadefint,
in hoc genere commodiora. Sic ergo cenfiust Plato,
Jic eAvristoteles fic denigue philofophs omnes, Geo-
mctriarp 1pfam cognitionis gratia exercendan,
nec ex aliguovfu externo fed ex verumvoyt'V in-
telligentia eftimandam effe. Expofita breuius
gmam res tantadici poffit, vtilitatss ratsone | Geo-
metyic ortum,qus in hac rerum persodo ex histo-
yicorum monumentss nobis eSt cognstus, deinceps
aperiamus. Geometrsa apud e Lgyptios inuenta,
(ne ab o Adamo Setho, Noah, quos cognitione re-
vm mssliplics valui(fe contat , eam repetamms)
ex terrarum dsmenfione Ut verbs pre fefertra-
“tio,ortum hgbu"/]‘a dicstur-com anniner(aria Ni=
& snundatione & incrementis limo obdulls agro«
r#m terminiconfunderentnr. Geometrtam enim,
Sicns & religuas difisplinas,in vfie guam in arte
privs fusfe asunt, Quod [ané mirum viders non
debet, vt G busus & aliarum [Cientiarum in-
wentio ab yfu cxperit ac neceffitate. Erenim tem-
e rerum vfussipfanecelfitas ingeninm excitat,
& ignansiam acuit. Dende quicquid ortwmo
habust (vt tradunt Phyfici) ab inchoato & im.
perfecto proceffirad perfectum. Sic artinm &
[eientiarnm principsa experientid beneficio cob
leCla funt : experientia 'I(erb 4 memorsa fluxit,
gue G spfad fenfu primum mananit. Nam guod

- foribit _ eArsfloteles , e Mashemasicas arees
B 4 compara-
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comparatis vebus omnsbus ad vstam necefJarys, in
eEgypto fuslfe constitutas . gquod ibi facerdotes
omnsum conce(lu in atio degerent : non negat slle
addntlos necelfitate homines ad excogitandam,
verbigraiia, terre dimetsende rationem, que
thewrematum desnde innefligationicanfam dede-
rit: [ed hoc confirmat, preclara esufmods thewre.
matum inuenta,qusbas extruila Geomerrie dif-
ciplina con/iat,aj vfius vite neceffarios ab illis non
effe expetita. Itague verns spfum Geometrie no-
men abillaterre partiunde finiumgne regundeo-
rum ratione poflearece(fit , & in certa giadams
affectionum magnizudini per [¢ inherentinm [¢i-
entia propric remanfit. Quemadmodum igitur sn
mercium & contralluum gratiam, [upputands
vatio,quam [ecuta eSt accurrata numerornm co-
gritio,a Phanicibus snitinm duxit : sta etsam a-
pud Agyptios ex ea guam commemoranicanfa
ortum babuit GeometriasHanc cerie, vt id ebster
dicam, Thales in Greciam ex e Lgypto primum.
tranfldlit:cuinon pauce deinceps a Pythagora,
Hippocrate, Chio, Platone, Jrcb]m Tarentino,
alyfy, compluribus , ad Enclidis tempora falla
Junt rerum magnarum acceffiones, Ceternm de
Enclidis etase id (olim addam , gquod & Proclo
memorie mandatum accepimus. Is enim comme -
moratis aliguot Platonis téim equalsbus tam 4ifis.
puls, (wbicit , non multo etate pofiersorem illss
fuwiffe Enclidem ennms,qui Elemensa conferipfit, &
wmulaab Endoxo colleila, in ordsnem lucwientum
compo.
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compofust.multag, a Theateto snchoata perfecit,
gueq, mollims ab alis demsonfirasa fuerant, adfir.
miffimas & certiffimas apoddxes renocanit. Vie
xst antem,ingustslle. [ub primo ‘Prolemeo. Ete-
nim ferunt Enclidem & Ptolemao quondam inser-
rogatum.numqua ¢ffet via ad Geometriam magis
compendsaria,guam fis ifiasoixciwo refpondsffé,
pd éavey Bagikexdvdrpandy txi yewpsspiay. Desn-
de (nbinngit Exclidem natu quidem ¢[fe minorem
Platone,masorem vero Eratosthene & o Archs-
mede(hi enim equales eram) cim eArchimedes
Euclidis mentionems faciat. Quadfi quis egregiam
Enclidis landem guam com ex alys [criptionibus
accuratiffimis gumex hac Geometrica soixeiwod
confequutns e5t,in qua dininws verum ordo [aps.
entilfimis quibufgue hominibm magne femper ad
mirations fuit s Proclum fiudsosé legat , quo rei
veritatems sluftriorem reddat graniffimi teflis
axcloritas. Superefl sgitur vr finem videamms,
gwo Enclidis clementareferri, & cuivs canfa in
sd fiudium incumbere oporteat. Et quidem [ res
gue trallaniur confyderes.in tota bac traclatione
- mibil alsnd queridixerss, guam vt xospuxe: gue
vocantur,oynuara(fuit enimEnclides profeffione
& snflituto Platonicw:) Cubus Icofaédrum , O-
aédrum., Pyramis & Duwdecacdrum certa
quadam [uornm & inter [elaternm, & ad fbhe-
ra diametyum ratione eidem [phere inferipea co.
prebendantur Huc enim pertines Epigrammati-
on slind vetns, quodin Geometrica e Michatlis

B s Pfils



- PRAEFATIO.
PIrelli auwl {4 ferspeum legitnr. ‘
= yapara whyrs d ahdrevos, Fudaytpas Gpds
tupe, . :
xuﬁa.glo'eas oopds fupe , Whdrwy d] dpidun’ i
dafev, .
Ebxredus twi roior xAbog wepexalhis drevter.
Quodfi difeentis institutiont [fecles illnd certé
Juerst propofitum , Ut busufmods elementorum
crgu‘tiom snformatus difientis animus ad quam.
Libet non modo Geometrie, [ed & aliarnm Ma-
thematice partium trailationem sdonews para-
#34(3, accedas. Namtamesfi inflitntiones hanc fo.
bus fibi Geometya vendicare videtnr (5 tanguans
in poffe Jionem fisam venerit,alios excludere poffe:
snde tamen permulta fiso guodammodosure decer-
Pt eAvithmeticus pleragne Vluficus,non pas-
. €& detrabst o Astrologus, Opticus , Logsticus,
eMechanicus,isemd, ceters:nec vilims et densgue
artifex praclarus gus in busws fe poffe[fionss focie-
zatems cupide non offerat partemyq, fibs sonceds po. -
§tulet. Hinc socyciwoig abfolutnm opers nomen,
& soixswrig diltus Euclides.  Sed guid longins
pronchor? Nam guod adbanc rem asesnes,tam.
copiosé & erndité feripfie (vt alia complura) ¢o
spfo,quem dixi,loco P.e Montanyews, vt nibil de-.
fiderso lociveliguerit. Que vero addicendum
nobis erant propofita , hallenss pro ingemy no-
Stri tenmitate omnia mibi perfeciffe videor.
Nam tametfi & bec cadem & alia plerague
mulso forté praclariora ab bominibus dohiffimsis,

ql“
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qui tum alumine ingens) tum admirabili quodam
lepdre dicends emper flornernnt, gramins  plends-
dns vberins tractars poffe [cio:tamen expersrili-
buit numquid eriam nobis dinsno fie concefm.
munere gnodrudes in bac philofophis parte difis.
pelos adsunare ant certé excitare gueat, Huc ac-
ceffit gnodiftarecens elementorumeditio , in gua.
nshilnon parum fuiffet finds,aliguid 4 nobis effia-
gitare videbatuy,quod eivs commendationem ad-
angeret. Coim enim vir doltiffimus Io.« Magnie-
nis « Mathematicarum artiumin bac Parrbi-
Jiorum o Academia profeflor vere regius , no=
Strum hunc typographum in excudendis « Ma-
thematicortm librss dilsgentiffimum | ad hanc
Elementorum edstionem [epe & multum effet ad-
bortatus einjgue smpullu permulta fibi iam com-
paraffet typographus ad hanc remneceffaria, citd
snteruenst | malum loannis <Magnseni mors in-
Sperata | que tam grame inflixit eAcademia
vulnus cos ne poSt multos gusdem annorum cire
custws cicatrix  obduci vlla poffe  videatnr.
Onamabrem amiffo intituss buiss operss duce,
typographus , guinec [umptus antea fallos fibs
_perire,nec ffudsofos, quibus id munerss erat pol-
bcstss , [ua [pe caderevellet, admevenit, &
smpensé roganit vt meam propofite cditioni ope.
ram & fiudium nanarem. quod cum dencgaret
occupatso noflra iuberet officy vatio feci equidens
rogatus, Ut gue fub obfcuré vel parum commo.
de in [ermonems - Lassnum ¢ Greco tranflata
videban-
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widebantuy clarsore aptiore & fideliore imterpre.
tatione moftra (gnod cwinfque pace diltum volo)
bucé aceiperens id quod sn omnibus feré libris po-
Srerioribus tute primo obtuss pev(picias. Nam in
fex prioribus non tantum temporis guantié in ce.
serss ponere nobis licuit.decsms ait interpretatio,
gunamelior nulla potuit adferri, P. Momanreo
folida debetnr.. Argut ad perfpicusiate facilstaté-
g, nihsl tsbi decffe gueraris,adfcripta funt propo-
Sitionibus fingulis vellineares figuxe, vel puntloris -
tangua vnstatum notule, gue Theonis apodixin,
sllufirent:slle guidem magnitudinis, be asit nume-
rordindices,(ubfcriptis etsam cipbrarum , vt vo-
cant,charatleribws guipropofitam quemnis nu-
merii exprimant.ob eamd, canfam eiu(inods vni-
tatum notule,que pro numers amplitudine mains
pagine [passs occnparét, panciores [zpims depsiie
Juntsant inlineas etia commutate. Nam literars,
Ut a,b,6,charatleres non modo numeris & nume-
vorum partibus nominandis funt accommodati,
fed etia gencrales effe numerorum | vt magnituds. -
num affetiones teflantur. Adsela funt infuper
gnsbufdam locis non paenitenda Theonis [cholia,
e manis lemmata gue quidens longé plura ac-
v ceffiffent.fi plus oty 5 temporis vacus nobis fwsffez
velsitum,guod buic fludio smpartiremms. Hane
igitwr operam bons confule , & que cbuia
erunt impreffionss vstia , candidus
¢moenda. Vale. Lutctse 4. 1dws
April. 155 7.



E CLIDIS

ELEMENTVM
PRIMVM

DEFIN!TIONES.

Vn&um cﬁ,cmus pars Pun&um
nulla efts ' .
2 K
Lineaverd,longitudo latitudinisexpers.

pmﬁﬁ’,nléaf\;
A’ ST e urua

3 .
Linezautem termini.funt punéta.

4.
Re@alineaeft , quz ex zquo fua interiacet
puna.

5
Superficies eft,quz longltudmem latitudi-
nemquc tantim habet.

¥




1+ EVCLID. ELEMEN. GEOM.
6
Superficiei extrema,funt linez. .

A 7 ,
Plana fuperficies eft, quz ex 2quo fuasinter-
lacetlineas,

(TN

Planusangulus eft duarum linearii in plano
- {fe mutud tangentium, & non indireGtum
iacenti=

: um, al-
! \ terius

~ ad alte-

_ramin-
clina-
tio.

Ciimautem quz angulum continent linez,
re&zfuerint,retilineus ille angulus appel-
~ lature '
‘ o 10
Cum verd refta linea fuper re&am confi.
ftens lineam,eos qui funt deincepsangulos z-
qualesinter {e fecerit: reGus eft ver ue 2.
qualium



LIBER PRIMVS,
qualiumangulorum: & quzinfiftit reGali.
nea,perpendicularis vocatur eius,cui infiftit.

\%@' /B

Obtufusanguluseft,quireéto maioreft.
1
Acutus verd,qui minor eft reGo.
.13
Terminus eft.quod alicuius extremum eft.

*

: 14
Figuraeft,que fubaliquo, velaliquibuster-
miniscomprehenditur.

: C g
Circuluseft figura plana fub vna linea com-
prehenfa,qu peripheriaappellatur:iad quam
ab vno pun&o eorum, quz intra figuram

' ' funt
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funtpofi.
ta,caden. rd
tcsomnes/
reGe li. |
nez inter

fefuntz.
quales.

16
Hocverd pun&um, centrum circuliappella.
tur.,

: o
Diameterautem circuli,eft re&a quadamli.
nea per centrum du&a,& ex vtraque parte in
Circuli periphariam terminata,qua circulum
bifariam fecat.

18
Semicirculus éft figura, quz contmctur fub
diametro,& fub ea linea,qua de circuli peri-
pheriaaufertur.

£\
&5

. Segmentum circulieft figura, quzfubreGa '
linea & circuli peri phcna comtinetar:-

20 Reéti
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20
Re&ilinez figurz,funt que fub redis lineis
continentur. :

e}
Trilatere quidem,quafub tribus.
o ,
" Quadrilaterz,quz fubquatuor. °
B,
Multilater® verd,, que fub pluribus quim
quatuor rectis lineis comprehenduntur.
L 24
Trilaterarum porrd figu
rarum , zquilaterum eft
triangulum,quod tria la-
tera habet zqualia.

R S
Ifofceles
autem, cft
quod duo
anmme b

_qualia ha {_
bet latera.

C - 26 Scale-
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26
-Scaleaum
verd, elt
qd tria in- :
gqualia ha 1%
Ret latera. ‘
7

Adhzc etiam, trilaterarum figurarum,, re.
&angulum quidem triangulum eft , quod
retum angulum habet.

.. 28 o
Amblygonium autem, quod obtufum an-
gulum habet. - \
A 29
_Oxy§onium verd, quod tres habef acutos
* angulos.

‘ o .
Quadrilaterarum autem figurarum, qua.
drati -

quidé

e [+
& 2 ' _ _
quila~
terum
& re.

Gangulum eft.

. :
Altera parte longior filgura eft, quz reQane
gula quidem,at zquilatera non eft. i

: n thm-
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.32
Rhom

busau.
tem,
qui -

quila-
terum
& re-

\ &angulum eft.

3
Rhombondcs verd, que aduerfa & latcra &
angulos habensinter fezqualia,neque 2qui-
latera eft,neque rectingula.

34 '
Przter
hasau-
tem,re
lique
q&adn
laterz
figura trapezia appellentur.

-

§
Parallele ref&z linez funt
quz,Clm in codem fint pla.sm————————
no, & exvtraque parte in
infinitum producantur,in neutram fibi mu-
tud incidunt. :

Poﬁulau.

Poftuletur, vt iquouxs pun&o in quoduu
’ C yun&um,
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pun&um,re&amlineam ducere ccedatur.
2 .
Eg rc&am {ineam terminatam m continu-
wm recta producere.

3
In quoms centro &‘in-
teruallo circulum defcri. |
bere.

Communes notiones.
' t
Quz cidem zqualia, & inter fe funtzqualis.
2

Etfi zqualibus’zqualia adie@a fint, tota
funtzqualia. L

Etfiab 2qualibus zquaha ablata fint, quz
relinquuntur funt zqualia.

4 ,
Etfi inzqualibuszqualia adie&a fint , tota
funtinzqualia.

"Etfiabinzqualibus zqualxa ablata fint, re.
liqua funtinzqualia.
: 6
Quz ciufdem dupliciafunt, inter fe funt &-
qualia.

7kt
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7
Et que ciufdem funt dimidia,inter fe @qua
liafunt,

8

Et qua fibi mutud congruunt, eainter fo
funtzqualia,

9
Totum eftfua parte maius.

1o
Item,omnes re&i anguli funtinter fe zqua-
les, L

Etfiin duas reQas lineas altera re@ta inci-
dens, internos ad ealdemdue partesangulos -
duobus re&is minores faciat, duzille reGe
linee in infinitum produ@= fibi mutud in-
cidentad eas partes, vbi funt anguli duobus
re&is minores.
12 o
Duz re@z linez fpatium non comprehen.
dunt, , '
Problema1. Propofitior.

Super aﬁx ()
datf re ﬁ
RN EA
neater D B ¥,

mina- '

ta tri-

A FEy
lum ¢- : :
quilaterum confRituere.

€ 3 Problema



1o EVCLID. ELEMEN. GEOM.
Problema 2. Pro-
pofitioz
Addatum pun&um,da.
tereftz linez, zqualem
re€tam lineam ponere.

Problema 3.Pro.
ofitio ;.
Duabus datis re&is lineis
inzqualibus, de maiorc‘-']
2qualem minori reftam
lincam detrahere.

Theorema primum. Propofitio 4.

Si duo triangula duo latera duobus lateri-
bus zqualia habeant,vtrunque veridue , ha-
beant vero & angulum angulo gqualem fub
2qualibus re&is lineis contentum: & bafin
bafi 2qualem habebunt, eritd; triangulum
triangnlo 2quale,ac reliqui anguli reliquis
angulis 2quales erunt,vterque ytrique , fub
quibus zqualialatera fubtenduntur.

A 'g‘ﬁ AD
A‘ A ?

Theore.”
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Theorema 2.Pro- A
pofitio 5.
Ifofcelium  triangulori
qui ad bafim funt angu- 3
li, inter fe funtzquales; ¥
& fi vlterius produ&e
fintzqualesillz rectzli. ,
nez,qui fub bafi funt angulijinter fe zquales
crunt.
Theoremas. Pro-
pofitio6. A
Sitrianguli duo anguli
zquales inter fe fuerint:
& fub zqua'ibus angulis
fubtenfa latera zqualia
inter feerunt. :
Theorema 4. Propofitio7. :
Super sadem re@a linea, duabus eifdem re-
&islineisaliz duz reQelinee zquales, vtra.
que vtrique,non con{htuentur. ad aliud at

que a.
liud

pi&,

ad eaf.

dépar-

tes,cof :
dcmq; o

terdninos cum duabus mmo du&xs re&is
lingis habentes.

C 4 Theore.
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~ Theorema 5. Pro-
pofitio8. .
Siduo triangula duo latera habuerint duo-
buslateribus,vtrunque vtrique,equalia,ba.
buerint verd & bafim bafi aqualem:anguld
quoque fub 2qualibus re&is lineis conten-
tumangulo zqualem habebunt.

YR
€

2

W
@

P:oblcmq..l’iopo-
fitio 9.

Datum angulum re&ili.
neum bifariam fecare,

Problema 5.Pro-
pofitio t0. G"é@e <

Datam re&amlineam fi.
nitam bifariam fecare,

. | . Proble.
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Problema 6. Propofitio n.
Data

reCta ‘g
linea, Z%%"’ %
4 pun-
o in
ea da -~
tore. A 2, c B

&am lineamad angulos reGos excitare.

'Problema 7.Pro-
ofitio 12.
~ Super tgtam reGam line
am infinitam,d dato pun.
€to quod in ea non eft,
perpendicularem reGam £
deducere.

Theorema 6.Propo- 4

fitio 1. ' /

Cm re&ta linea fuper re-

¢tam confiftens linedan.
gulosfacir, aut duos re- i
ctos,aut duobus reis @quales efficien

. Theorema 7. Propo-
- fiiong. .
$iad aliquam retam lineam, atque ad ciu}
o C g - punétum
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];un&ﬁ. duzre&z linez "
non ad eafdem partes du
&z, eo0s qui funt deinceps '5“%{ "%""
augulos duobusreisz. - :
uales fecerint, in dire- x
gum eruntinter fc ipfz ¢ 2 »
reGzlinez. |
Theorema 8.Propo- A g
fitio 15.
Siduere@zlinez femu-

tud fecuerint, angulos
quiad verticem funt, =-
quales inter fe efficient. ® B

Theorema 9. Propo- ‘
. fitio 16, P '*J‘ %

Cuiufcunque trianguli
vnolatere produé&o, ex-
ternus angulus vtroque
interno & oppofito ma.
loreft. . ¥ .

o

Theoremaio.Propo- 8
fitio r7. :

Cuiufcunque trianguli
duoanguli duobus re&is
funt minores omuifari- _
am {umpti.

Thcor&
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Theoremair.Pro- 4 v

. |
. pofitio8.
Omnistriangulimaiusla |~ HD
tus majoremanguld fub-
tendit. B

Theorema 2. Pro- P
pofitio 19, %
Omnis trianguli maior ~

angulus,maiori lateri fub
tenditur.

»

¢
Theorema13.Pro.

. .n ' ’
pofitio zo. ?ﬁv
Omnis trianguli duo la. <
terareliquo {unt maiora, :
quomodociq; affumpta. c
g

Theoremai4.Pro-
pofitio 21.
Sifuper trianguli vno la.
tere, ab extremitatibus
duzreQz lince,interius
conftitutz fuerint,ha 4.
ftitutz reliquis trianguli °
duobus lateribus minares quidem erunt,
minorem verd angulum continebunt.
: Proble-

0
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Problema8.Propofitio z2.

Ex tribus- :
reQisline.
isquefunt
, tribus da-
tis retisli
neis 2qua.
les, trian- ] —_—
gulum conftituere.Oportet autem duas re-
liquaeffe maiores omnifariam fumptas:quo
niam vniufcuiufq; trianguli duo latera om-
nifariam fumpta reliquo funt maiora.

Problema 9.Pro-

" pofitio2s ‘ 1 L
Addatam re&am lineam

datumd; in ea pun&um,
datoanguloreilincoz. © € Fl—e
qualem angulum re&ili- :
neum conftituere. b .

Theorema1s. Propofitio 24.

Siduo

triangu-~ ﬁ

la dugtlla &

teraduo

bus late. i

ribus ®- ¢ E ¢

qualiaha - , o

buerint,vtrung; vtrigsangulum verd angu-
lo
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1o maiorem fub zqualibus re&tis lineis con.
tentum:& bafin bafi maiorem habebunt.

. Theorema16.Propofitiozs..
Siduo trianiula duo latera duobus lateri.
bus 2qualia habuerint, vtrunque vtrique,

bafin ve

1> bafi A X

maioré: ' =y

& angu-

lum fub

=qualib®

reQisli. E ~—F B o
neis contentum angule maiorem habebunt, -

- Theorema t7.Propofitio 26.

Si duo triangula duos angulos duobus an.
guliszquales habuerint, vtrunque vtrique,
vnumdue latus vni lateri 2quale, fiue quod

®qualibus adiacet angulis, feu quod vni 2=
?ualium angulorum fubtenditur. & reliqua
atera

reliquis L D
Iategib. pe ?‘5 '

¢qualia, - :
vtrum-

q; vtri- - X

que, & B~
reliquum angulum reliquo angulo zqua-
_lem habebunt. oo

Theere.

LY
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Theorema 18.Pro-
pofitio2y. :

Siin duas re@as lineas re- Kw—
&&aincidens linea alterna.-
tim angulos @quales inter
fefecerit: parallele erunt
inter feillz reGe linecz.

Theorema 19.Propofitio 28.

8i in duas re@as lineas re&a incidens linea,
-externum angulum inter B

‘no,& oppolito, & ad eal>
dem partes 2qualem fece
rit,autinternos & ad eaf-
dem partes duobus rectis
®quales: parallelz eruat
inter feipfz reQe linez.

Theorema 20.Pro-
pofitio 29.
In parallelas rectas lineas
recta incidens linea:& al.
ternatim angulos inter fe
zqualesefficit & externii
interno & oppofito & ad s
cafdem partes equalem, & internos & ad
¢cafdem partes duobus rectis 2quales facit.

Theote-
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Theorema 21.Pro-
pofitioze.

Quzcidem rete linez, x
parallelz, &mterfefunt
parallelz.

Problema ro. Pro~
pofitiozr.

- A dato pun€o date re.

&z linez parallelam re.

&am lineam ducere.

. Theorerma 2:.Pro. A D
1t1032,.
Cuiu{'cunque trianguli v-z’g g

no latere viterius produ- -
- Qo:externusangulusduo.
bus internis & oppofitis
eft zqualis. Et trianguli e
tresinterni anguliduobus funt reis zqua~
les.

Theorema 23.Pro. -

pofitio s3.

. Re&tz linez quz 2quales
&parallelaslineasad par-.
tes eafdem coniungunt,
&ipfezquales & paral-
lelx funt,
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Theoremazg4.Pro-
pofitio 34 B %
JParallelogrammorii {pa-
tiorum zqualia fun; in. s
ter fe quz ex aduerfo & n ﬁ v

‘latera & anguli: arque il-
la bifariam fecat diameter.

. DR
Theorema 25.Pro-
pofitiozs. ¢
Parallelogramma fupér
cadem bafi & in eifdem
parallelis conftituta, inter
{e funtzqualia. ~ c

" Theorema 16 Propofitio ;6.
Parallelogramma fuper ¢qualibus bafibus &
in ciC - -

de pa- A D E H
‘rallelis /
coftitu . f?g
tainter
fe funt o
2qua- B ¢  F [
lia,. - -
~ Theorema 27.Pro-
fitio 38

Tridngula fuper cadébafi
coftituta, & Tgcifdé paral.
lelis,inter fe funt zqualia.
I Theore-
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Theorema 28.Pro- ¢

- pofitio 38.
Triangula fuper zquali-
bus bafibus conftituta &

- ineifdem parallelis,inter
fe funt zqualia.

Theorema 29.Pro-

pofitio39. NWAY
Triangulazqualia fuper ‘
cadem bafi & ad eafdem
partescoftituta: & ineil-
dem funt parallelis.

Theorema j0 Pro- .. ut

pofitio 40.
Triangula zqualia fuper
2qualibus bafibus & ad
eafdem partes conftituta,
& in¢ifdé funt parallehs.

Theorema sr.Propofitio 41
Si parallclo rammum cum triangulo ean-

dem bafin abucnt non
eifdemdue fuerit parelle-
lis, duplum erit paralle-
lo%rammum ipfius trlan-

guli.
D.  Proble



\

12 EVCLID. ELEMEN. GEOM.
Problemar.Pro. g "

_pofitio 4. &?5: ﬁ&' .

Dato triangulo zquale

parallelogrammum con-
. {tituere in dato angulo D
retilineo. B E ¢

a2

Theorema ;2.Pro-
politio ¢3. ¥ "
In omni parallelogram
mo, compleméta eorum
que circa diametri funt 5
parallelogrammorum,
inter fe funt zqualia.

: Problcfrla 12.Pro.

. pofitio 44. e L
Ad datam reQ@am line- [E o
am,dato triangulo 2qua-
le parallelogrammii ap-
plicare in dato angulo
reGilineo. '

HA

Problema 1;. Pro-
pofitio45.
Datorettilineo zquale parallclogrammum
conftitue-
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conftituere in dato angulo re&ilineo.

¥ 5 D : — K
= /)| e

B C XK H M

W'C ¥
Problemar4.Pro-  ©

pofitio 46. ' %
Adata re@alinea quadra.

tum defcribere.

A B

- Theorema33. Pro-
" pofitio 47.

In reGangulis triangulis, quadratum quod
a latere reGum angulum
fubtendente defcribitur,
zqualeeft eis quz d lateri
busreGum angulum con.
tinentibus defcribuntur,
quadratis.

py XN

Theorema 34.Pro.
pofitio 48.
Si quadratum quod ab vno laterumtrian-
2 guli



A

22 EVCLID. ELEMEN. GEOM.
Problemair.Pro-. 4 ¢ G

,poﬁno 42. 1%:5%) .
Dato triangulo zquale
parallelogrammum con-
. ftituere in dato angulo D
redilineo. B E ¢

A H D’

Theorema 32.Pro-
pofitio ¢3. E ¥
In omni parallelogram
mo, compleméta eorum
quz circa diametri funt J
parallelogrammorum,
inter fe funt zqualia.

-Problemaiz.Pro.
~_ pofitio 44.
Ad datam re@am line.
am,dato triangulo 2qua-
le parallelogrammii ap.
plicare in dato angulo
re&ilineo.

Problema 1;. Pro-
pofitio 45.
Datoretilineo zquale parallelogrammum
conftitye-
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conftituere in dato angulo re&ilineo.

K H M

Problemai4.Pro-  ®

pofitio 46. ' z

Adata re@alinea quadra.
tum deferibere.

A B

- Theoremas3. Pro-
~° politio 47.

In re@angulis triangulis, quadratum quod
3 latere reGum angulum
fubtendente defcribitur,
zqualeclteis quz dlateri /
busreGumangulum con.
tinentibus defcribuntur,
quadratis.

Theorema 34.Pro-
pofitio 48.
Si quadratum quod ab vno laterum trian-
D 2. guli
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- gulidefcribitur,zqualefit p - -
. eisquzareliquistriangu- I\ tﬁ‘;a

li lateribus deferibuntur, : -

quadratis:angulus compre
henfus fub reliquis duo-
bustriangulilateribus,re-
Guseft. ¢

FINIS ELEMENTI I,

EVCLL
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DEFINI:’I‘I_O);ES.

OMne parallelogrammum re@anguld

contineridicitur fub re&isduabus1i-
neis, quc,re&um comprehendunt angulum.

e

. In omm parallclo fam. :
sio fpatio, vnumqgodh.- %
betéorum que circa dia. e
metrum illius funt paral-
lelogrammorum,ci duo- :
buscomplementis, Gno-~
mo vocetur.

Theoremar. Propof tios, :
Si fuerint duzre@zlinez, feceturque ipfa~
rum altera in quotcung;s
fegmenta : reGtangulum
comprehenfum fub illis
duabus re&islingis,equa-
 leeft eis reCtangulis,qua o
fub infe€ta & quolibet
fegmentorum - coinpre- *. ‘
keaduntur, D 3  Theo.
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"Th?eoremaz Propo.” A_ T T &
¢, 4 fiioz. . . .

Si fed linea fe&a fitve. | “ﬁ’ -
cung;, Ye@angulaquefub | >
tota & quolibet fegmen- | - :
torum comprehenduntur, p ]

@qualiafunsei; quod dto-
ta ﬁt,quadrato

Theorema. Propoﬁtxo 3.
Sirectalinea feta fit vtcunque, reGtangu.
lum {ub tota & vna fegmentorum compre-
henfum, 2quale et & illig_¢

quod fub fegmentis com-
prehenditur reQangulo,
& illi, quod 2 predio
fegmeto dcfcnbltur. qua. D :
drato :
: Theorema 4.Pro- o
“pofitio 4. -
Si reta linea fe@a fie vt-
cunque: quadratum quod "
Ftota defcribitur , zquale
ek &-{lisquaa fcomenns o
defcribuntuy qua ratts &
ei quod bi lEb fcgmenns comprchcndxtur,
re&angulo,
Theorema s. Propofitio 5
Si réQa linea fecetur in 2qualia & nQn;t_
quaha rc&angulum fub inaqualibus feg-
. maentis

A C
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mentisto- A < » B
tius com.. ~
prehéfum, | /
vnd cum K X A Jm:

quadrato,
quodab in %

termedia :

M

X

F

G

w

feGtionum zquale eft ei quod 2 dimidiade.

feribitur,quadrato.

Theorema 6.Propofitio 6.
SireQta linea bifariam fecetur, & illi re@a
quzdamlinea in reGum adijciatur, reQan-
gulum comprehenfum fub tota cum adie-.

&a & adieta imul cum
quadrato A dimidia , 2.
quale eft quadrato 3 li-
nea,que tum ex dimidia,
tum ex adiecta componi-
tur, tanquamabvna de.
fcripto.

A_c_B »
ln/4 '
™

= oL/
E 6 F

Theorema 7. Propofitio 7.

SireQa linea fecetur vtcunque: quod 3to-
ta,quodqueab vnofegmentorum, vtraque

fimul quadrata R zqualia

fant & illi quod bis fub %}

tota & ditto fegmento
comprehenditur, reGan-
gulo,&illi quoda reliquo
fegmento fit,quadrato.

‘ 4 Theo.

1

A

.3

N

N

K

H
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Theorema 8. Propofitio 8. ,
SireQa linea fecetur vicunque. re&angu-
lum quater comprehen-

£ C B D
fum fub tota & vno feg- AeX e
mentorum, cumco quod Py PA

3 reliquo fegmento fit, 71°
quadrato, ®quale eft ei

quoda tota& dicto feg- [mmed L -

mento, tanquam ab vna
lineadefcribitur quadrato,

- Theorema », Pro-
pofitio 9. %’ _
Si re&a linea fecetur in
@qualia & non zqualia:
quadrata quzabinzqua-
libus totius fegmentisfi-
unt, duplicia funt & eius ¢ o
quod a dimidia,& eius quodab intermedia
{feGtionum fit,quadratorum.

Theoremato.Propofitio 10.

Sire&alinea fecetur bifa-
riam, adijciatur autemef - -
in reGtum quapiam reéia
linea:quod a tota cum ad-
jun&a, & quod ab adiun-
€ta,viraquefimul quadra-
ta , duplicia funt & ejus
quod 2 dimidia & eiusquodd compol‘iitia n::
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dimidia & adiunéta,tanquam ab vna defcri.
ptum fit,quadratorum. < :

Problema 1. Pro-
pofitio 1t

Datam re&@am lineamfe. £_A _E _C .
care, vt comprehenfum :
fub tota & altero fegmen
torum reftangulum, =. =

. . D
quale fit ei quoda reli- N
quofegmento fit, qua- . %
drato. .

t

Theorematr. Pro. '
pofitio 12. '

Inamblygonijs triangulis,quadratum quod
fitd latereangulum obtafum fubtendente,
maius eft quadratis'qua fiun¢ 3 lateribus ob-
tufum angulum comprehendentibus, pro-
' quantitate retangulibis comprehenfi & ab
- vno laterum quz funtcir. b
ca obtufum angulum, in
quod cim protratum
fuerit, cadit perpendicu-
laris, & abaffumpta ette-
rius linca fub perpendicu-
lari prope angulum obtu-
~fum.

D 3 Theore.
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Theorema 12.Propofition;.
Inoxygonijstriangulis, quadratum 4 latere
angulumacutum fubtendente , minus eft
quadratis quz fiunta lateribus acutum an-
gulum comprehendentibus, pro quantitate

re&angulibis comprehenfi, & ab vno late-
o~

rum, qua funtcirca acu-

- tumangulum , in quod »j% 9&‘
perpendicularis cadit, & :
ab affumpta interius li- -
nea fub perpendiculari
prope acutum angulum.

Problema2.Propo-
fitio14. \
Datore&ilineo zquale a
quadratum conftituere.
D
4L

[}

ELEMENTI II, FINIS.
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T ¢
- Aequalescirculi funt,quorum diametri funt

zquales, : :

vel qito. [ %ﬁ

rum qug m /\
ex cétris ,
reGeli- YA
nez {unt

zquales.

2
Redalineacirculum tan
geredicitur,que cim cir-.
culum tangat,fiproduca.
tur, circulum non fecats

j Cir.
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3 - .
Circuli , :
{efemu-
tuotan.
gere di.
cuntur:
qui fefe

mutuo
tangentes,{efe mutud non fecants

In circulo zqualiter giﬂ:arc A centro re@z
linez dicuntur,cim perpendiculares que
acentro in ipfas ducuntur,funt 2quales. L 5.
gius au- ‘
tem ab-
efleilla
dicitur,
in quam
maior p-
pendicu-
lariscadit,

. B §
Segmentum circuli eft, fi-

gura que fub reQa linea
&circuli peripheriacoms. §
prehenditur.

L 6
Segtnenti autem anguluseft,qui fub se&a lic
) . neca
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nea & circuli peripheria comprehenditur.

7

In fegmento autemanguluseft , cim in fe-
gmenti peripheria fumptum fuerit quod-
piam punttum,& abillo

in terminosre&tz eius li-

nez, quz fegmenti bafis

eft, adiunétz fuerint re-

&z linez:i is,inquam , an-

gulusab adiunctis itfis i

neis com prehenfus

Cim verd comprchen- ‘
dentes angulum reéte li- ?ﬁl
nezaliquam affumunt pe.

ripheriam, illi angulus m-
fifteredicitur.

Sector aurem circuli eft,
cimad ipfiuscirculi cen-
trum conftitutus fuerit
angulus,comprehenfa ni
mirum figura &aretisli
neisangulum continenti-
bus,& a peripheria abil-
lisaflumpra.

()

$imiliacirculi fegmenta funt. que a-gu!o:
" ecapiunt
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capunt , :
zquales: /\
auting-

busangu fF—=——

li inter %

fe funt U
zqualess

Problemar. Pro- £
pofitiot. @’# &Q
Dati circuli centrum re- Feg
perire. £
‘ E .
Thcorema 1. Propo-
fitio 2.

Siin circuli peripheriaduo
qualibet punéta accepta fue-
rint, rea linea que ad ipfa
puu&a adiungitur, intra cir.
culum cadet.

Theoroma 2.Propofitio;.

Siincirculoreta quzdam linea pcr cen-
trum extenfa quandamné
per centrum extenfam bi-
fariam fecet:& ad angulos
re&os ipfam fecabit. Et fi
adangulosreos eam fe-
cet, bifariam quoqueeam- "\ il -
fecabit, Theore.
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Theoremas. Propo- :
- fitio4.
Siincirculo duzre@= li-
‘nezfefe mutud fecentnon
per centrum extenfe, fefe
mutuo bifariam non feca- g ]
bunt.
Theorema 4.Propo-
, fitio 5.
Siduo circuli fefemutud 5
fecent, non eritillorum
idem centrum.

‘Theoremajs.Propo.- e
fitio 6.

Siduo circuli fefe mutud

interius tangant , eorum

noneritidem centrum. A

\

Theorema 6.Propofitio 7.
Si in diametro circuli quodpiam fumatur
pun&um,quod circulicencram nonfit, ab
eoque punéto in circulid ot
uzdam re&z linez ca- s
gant ¢ maxima quidem
eriteainqua centrum,mi ¢
nima vero reliqua: alia-
rum verd propinquior
illi quz per centrum du-~
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citur,remottore femper maior eft. Duzau.
tem folum re@z linez zquales ab eodem
pun&oin circulum caduntad vtralque par-
tes minima.

Theorema 7. Propofitio 8. '

Si extra circulum fumatur pun&um quod.
piam ab eoduepun&oad circulum dedu.
cantur retz quedam linez , quarum vna
quidem per centrum protendatur , reliquz
verd vtlibet:in cauam peripheriam caden-
tium retarum linearum maxima quidem
eftilla,que percentrum ducitur : aliarum
autem propinquior et,
quz per centrum tran.
fit, remotiore femper
maior eft. in conuexam
verd peripheriam cadé-
tium retarum lineara,
minima quidem eftilla,
311:2 inter puntum &

iametrum interponi- ¢f
tur:aliarum autem , ea
quz propinquior eft mi
nimgremotiorefcmper ¥ g
minoreft. Duzautem A )
* tantim re&tz linez zquales ab eo puntto in
ipfam circulum cadunt , ad virafque partes
minima, ~

Theore.
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.. . Theorema 8. Propofitiog: ‘
8iin circulo acceptum fuerit punGum ali-
quod, & 3b eopunétoadcirculum cadant

quales,
acceptit
pictum F3
sentrum ipfius eft circuli.

Circu.

Theorema 9. Propofitio 104
luscir- - A,

us
uirh
uob’
pa&tis
non fecat. _ )
Theoremaio. Propofitiors.

Siduo
circuli
fefe in.

tus con-<
tipgant,

atque
scceptx -

E fuering
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fuerint corum centra, ad eorumcentraad.
juh&are@a linea & produda in conta@um
circulorumcadet.

‘Theorema 1. Propofitio 12t
Siduocirculifefe exterius contingant jlines
reGa q
ad cétra
eoriiad-
iagitur,
per cdta.
&i illa
trafibit.

Theorema1z2. Pro.
pofitio 13.
- Circulus circulum non
tangit in pluribus pun-
&is,quam vno, iueintus
fiue extra tangat. .

Theorema 13. Propo~

fitio14. '

In circulo 2zquales reGte

linez zqualiter diftant 2

centro. Et'quzzqualiter

diftant3 centro, ®quales
funtinter fe.
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Theoremai4.Pro- FMAB
pofitio 15.

. In circulo maximaquidé
linea eft diameter : aliard { X358
autem propinquior cen-
tro,remotiore {emper ma-
jor.

- Theoremais. Propofitio16.

Qu=ab extremitate diametri cuiufquz cir-
culiad angulos rectos ducitur, extra ipfum
circulumcadet, & in locum inter ipfam re.
. &am lincam®& peripheri-
amcomprehenfum, alte-
rarefta linea non cadet.
Et femicirculi quidem ®
angulus quouis angulo
acuto retilineo maior
¢ft, reliquus autem mi-
nor. .

Problema 2.Preo-
pofitio 7.

A datopun@oreQamli-g
neam ducere, quadatum
tangat circulum.

E a Theo-
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Theoremai6. Pro. | A
pofitio 8.
Si circulum tangat re&a
quzpiam linea, 4 centro
sutemad contaltum ad.
fungatur rea quadam
linea:quz adiun&afuerit *¢  ©
ad ipfam contingentem perpendicularis
erit.
Theorema17.Pro. A
v pofitios.
Si circulum tetigerit re.
&a quaepiam linca A con-
taBtu autem re@a linea
ad angulos reGosipfitan-
genti excitetur, in excita~
taeritcentrum circuli.
Theorema 18.Propo-
fitio 20.
Incirculoangulusad cen
trum duplex eftanguliad
peripheriam, cim fuerit§
eadem , peripheria bafis
angulorum. ¥

. Theorema19.Pro. X
pofitiozr, ’ \
In circulo,qui in eodem
fegméto funtanguli, funt
intér fezqualesy
Theore.
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Theoremazo.Pro-

_ pofitioizz.
Quadrilaterorum in cir-
culisdefcriptorum angu-
Ji qui ex aduerfo, duobus
redtis funt zquales. -

Theorema 21.Pro.- :
pofitio 23. D

" Super eademre&a linea,

duo fegméta circulorum .

fimilia & inzqualia non

con&ituenturgd cafdem Ys B

partes.

" Theorema 22.Propofitio 24.

Super ¢-
qualib. E ¥
re&isli-
neis fimi’ ﬁ%‘\ 2%
liacircu- [__
lori fe.& BD
menta ' o
unt inter fezqualia.
- Problemas.Pro.
- pofitioas.

Circuli fegmentodato,deferibeére circulum,
I D ; cuius
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cuius eft fegmentum. :

_* Theorema 23 Propofitio 26.
In zqualibuscirculis, zqualesangulizqua-

Lib.pe- A
riphe-

rijs in-

fiftunt |
fiucad

centra, ' B (1
five ad K

peripherias confiftituti inﬁﬂant.
“Theorema :4.15ropoﬁtio 27.

Inzqualibus circulis , anguli qui ®qualibus
periphe- R Ty
rijs infi. -
ftac,funt
interfe -
2quales
fiuead B
centra, fi K

uead peripherias conftituti infiftant.
: _— Theore-
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. Theerema 25.Propofitio 28.
In2qualibuscirculiszquales reG 2 linez =-
quales.

)
periphe _
riasaufe a ;?
rit, ma- ‘
foré qui A /
" demma EN_ B
€

fori mi. K
norem autem minori.

)

v Theorema16. Propofitiozg.
In ¢qua-

A
libuscir.
culis, -
qualespe
ripheri- A
as zqua- na

Yes rete »
linez fubtendunt.
Problema 4. Pro- %‘ D %
pofitio 0. _ ‘
Datam peripheriambifa-
riam fecare. X c
Theorema 27.Pro-
- pofitios.

v Tadrculoangulusqui in femicirculo, re.
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&us eft:qui autem in majore fegmento, mi-
nor reo:qui verd in mi. -
norefegmento, majoreft
re&o. ktinfuperangulus_
maioris fegmenti, reGo™
quidem maior eft: mino-
risautem fegmenti angu.-
lus, minor eft reGo.

Theorema 28. Propofitio 32.

Sicirculum tetigerit aliqua re®a linea, 4
contactu autem produca
tur quadam rea linea
circulum fecans; anguli
wos ad - contingentem
gcit,aquales funtijs qui
inalternis circuli fegmé=

tis confiftant,angulis.

) ,‘Problemas.Propoﬁtio;;. '
Super datare@a linea defcribere fegmentd
circuli qued capiatangulum zqualem daro
anguloreGilineg.
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. Problema 6. Pro- '
pofitio 34.

A dato circulo fegmen-
tum abfcindere capiens

lum zqualem dato
angulo retilineo.

Theoremd :9.Propof tios.
Siin circulo {duz reétz linezfefe mutud
fecucrint,reétangulum comprehcnfum fub
fegmen.

tisvnius,
&quale
eftei,qd
fub feg-
- meétisal-

teriuscd
prehmdxtur re&angulo-

' Thcorema;o Propof itio 36.

‘St eX- 2y
.tra cir_
culum
fuma-
tur pu_
&aali-

quod,
b co- :
duein circulum cadant duz re@¢linex, qua.
Tum altera quidem circulum fecet, altera
. 'E 5 vcrb
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vero tangat:quod fub tota fecante & exteri-
usinter pun&um & conuexam peripheriam
affumpta comprehenditur reGangulum, 2.
qualeceritei, quod 3 tangente defcribitur;
quadrato.

Theorema;r.Propofitio 37,

Si extracirculum fumatur pun&a aliquod,
ab codue pun&s in circulum cadant duz
re&zlinez,quarum altera circulum fecet
altera in eum incidat, it autem quod fub to-
tafecite & exterius inter :
punftum & conuexam
peripheris affumpta,com
prehenditur reGanguld,
equale ei, quod ab inci-
dente defcribitur quadra
* torincidensipfa circulum
tanget.

- ELEMENTI IIL. FINIS

EVCLL
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DEFINITIONES.

FIgura reQilineainfi.
gurareQilinea infcri ,
bi dicitur cim finguli ei-

us figure quzinferibitur,

anguli fingula lateraeius, ‘
in qua infcribitur , tan-

gunt.
A 2

Similiter & figuracircum figuram defcribi
dicitar, quum fingula eius quz circunfcri~
biturJa.
tera {in-
gulos e.
qusfigu- |\
reangu-
los teti-
gerint, }
circum quam illa deferibitur,

. 3
Figurare&ilinea in circulo inferibi dicitur,
quum finguli eius figure qua infribitur,
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anguli tetigerintcirculi peripheriam,

4 :
Figura verd reftilinea circa circulum defcri-
bidicitur, quum (ingula latera eius, quz cir-
cum {cribitur,circuli peripheriam tangunt.

5 .
Similiter & circulus in figura retilinea in.
feribidicieur, quum circuli peripheria fine
gula latera tangit eius figurz,cui infcribitur.
6

Circulusautem circum figuram defcribi di
citur,quum circuli peripheria fingulos tan-
git eius figure,quam circunfribit.angulos.

. 7 :
Re&alineain circuloac.
commodari feu coaptari / ﬁé‘“
dicitur,quum efus extre.
ma in circuli peripheria
fuerint.

Problemar. Proe  __»_
pofitio r.
Indato circulo, reGamli-
neam accommodare 2.
qualem- datzre&z line,
uz circuli diametre nd
ftmaior.

Proble.
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Problemaz. Pro- G
pofitio 2.
Indatocirculo, triangu- o

Ium defcribere dato trian A

! i lum:
gulozquiangulum E Y.

Problema 3.Pro- 2 x
. _pofitios. ..
Circa datum circuli tri-

anguli, defcribere dato
trigangtilo ®quiangulum. ,%’

Problema 4.Propo-
fitio 4.

In dato triangulo cireu.
luminfcribere.

?roblema 5. Propofitio 5.
Circa datum triangulum, circulumdeferi.
pere.
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: |

’ Problema 6.Pro-
pofitio 6.

- Indato circulo quadratl‘i
defcribere.

; . G d) 3 -
Problema 7.Propo- »
’ fitio 7.
B E -
Circa datum circulum, \ :
quadratum defcribere: > K
a B
Problema 8. Pro-
pofitio8 o _
In dato quadrato circu- ¥ ¢
lum infcribere.
B
: b
Problema 9.Propo-
fitie 9.
C.irca damm quadratum,
sirculum defcribere.
B .

Proble-



LIBER IIIL
‘Problemaio,Pro.. B '
pofitio 1o,
ofceles triangulum con-
fticuere, quod habeat v-
trunque corum , quiad
bafin funt,angulorum du
plum reliqui. .
Theorema 11, Propofition.
Indatocir ) )
culo, pen-
tagwnum
®quilate-
rum & 2.
quiangu- g
lum infcri
bere.

Problema 12.Propo-
fitior2.
Circadatum circulum,
pentagwnum. zquilate-
rum & zquiangulum de.
fcribere.

Problema 13.Propo. °
fitioy. /
~ Indato pentagwno zqui-
latere & 2quiangulo,cir- »
eulum infcribere,
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' Problema 4. Pro. - _A
pofitio 4.

“Circa datum pentageni,
aquilaterum & zquian-
gulum, circulum deferi.
bere.

Problema r5.Propofitio 75.
In dato circulo hexagonum & zquilaterum
& zquiangulum infcribere.

Indatocir ™ |
culoquin.
. tidecage- B,
num & -
quilaterfi

& zquian. \
gulumde. !
{cribere,

. Elementi guarsi finits
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EVCLIDIS
"ELEMENTVM
QVINTVM.
DEFl‘NvITION ES.

. . . 4
PArs eft magnitudo magnitudinis mi.
A nor maioris,quum minor metitur m4-
_loremn. . ’
.t
Multiplexautem eft maior minoris, cim
minor metitur maiorem.

3
Ratio, eftduarum magnitudinum eiufdem

generis mutua quedam lecundum quantitas
tem habitudo.

4
Proportio verd,eft rationum fimilitudo.

Rationem habere inter fe magnirudinis di.
cuntur, quz poffunt multiplicate fefe mu.
tuo fuperare.

€ .

'In eadem ratione magnitudines dicuntur
effe,prima ad fecundam, & tertia ad quar-
tam:cum prime & tertiz 2qué multiphicia,
3 fecundx & quartz 2qué multiplicibus,

F . qualif-

i
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qualifcunquefit hac multiplicatio, verung;
ab vtroque:vel vnd deficiunt,vel vni ®qua.
lia funt,vel vnd excedunt,fi va fumantur que
inter fe refponden.

: 7 ’
Eandem autem habentes rationem magni«
tudines,proportionales vocentur.

Cum verd 2qué multiplicium , multiplex
prima magnitudinis excefferit multiplicem
fecunde,at multiplex tertia non excefferit
multiplicem quarta: tunc prima ad fecun.
dam , majorem rationem habere dicetur,
_ quamtertiaad quartam.

92
Proportio autem in tribus terminis paucife
fimus confiftit,
10
Cim autem tres magnitudines proportio-
nales fuerint prima ad tertiam , duplicatam
rationem habere dicitur eius,quam habetad
fecundam. At ciim quatuor magnitudines
proportionales fuerint, prima ad quartam,
triplicatam rationem habere dicitur ecius
quam habetad fecundam: & femper dein.
cepsvno amplius, quandiu proportio cxti-
terit.
u
Homologz feu fimiles ratione magnitudi-
nesdicuntur , antecedentes quidem astece".;
entl-
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dentibus,confequentes verd confequétibus,
.« 2 .
Alternaratio,eft fumptio antecedentis com
parati ad antecedentem, & confequentisad
confcquentem. )
3
Inuerfaratio,eft fumptio confequentis, ceu
antecedentis,ad antecedentem velutad ¢on-
fequentem. :
4 T
_ Compofitio rationis ,eft fumptio antece.
dentis cumconfequente ceu vnius,ad ipfum
confequentem.
’ 2 '

Diuifio rationis,eft fumptio exceflus ?uo
confequentem fuperatantecedensad ipfum
confequentem. '

I

Conuerfio rationis,eft fumptio anteceden-
tisadexceffum, quo fuperat antecedens ip-
fum confequentem.

n

Ex zqualitateratio eft, fi plures duabus fint
magnitudines, & hisaliz multitudine pares
quz binz fumantur, & in eadem ratione:
quum vt in primis magnitudinibus prima
sd vitimam,fic & in fecundis magnitudini-
bus prima ad vitimam fefe habuerit, vel ali-
ter, famptio extremorum per fubduétio-
" nem mediorum, - : -

F 2 12 Qrdi-
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” .
. Ordinata proportio eft, cim fuerit quem.
sdmodum antecedensad confequentem, ita
antecedens ad confequentem : fuerit etiam
vt confequeus ad aliud quidpiam, ita confes
quensadaliud quidpiam.

19

Perturbataautem proportioeft , tribus pe.
fitismagnitudinibus » & alijs quee fint his
multitudine pares,cim vt in primis quidem
magnitudinibus fe habetantecedens ad ¢6.
fequentem, ita in fecundis magnitudinibus
antecedens ad confequentenr : vt autemin
primis magnitudinibus confequens ad aliud
quidpiam,fic in fecundismagnitudinibusa«
liud quidpiam ad antecedentem.

Theoremar Pro. AT
pofitio s ol IE
Sifint quotcunque magnitudines W

quotcunque magnitudinum = B0 ‘;ﬁ
qualium numero.fingule fingu- '
larum 2que multiplices , quam
multiplex eft vius vna magnitu. & ¥
do,tam multiplices erunt, & om- .
nesomnium. »

_~,

_ Theorema 2. Propofitio 2.
§iprima fecundz 2que fuerit multiplex, at-
| que
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quetertia quarte, fuerit 4 %

autem & quinta fecunde
®qué multiplexatque fe- B

\ D
Xxtaquartz: erit& com-

pofita prima cum quinta, x ‘i[ |
fecundz gqué multiplex, T }
atque tergia cum fexta, @ ¢ H
quartz.

- Theprema3. Propo- [ F
.2t fitiog u

Si fit psima fecundz squé
multiplexatq; tertiaquar- | | £
tz,fumantur autem 2qué ‘
multiplices prims & ter- I
tiz.erit& ex gquo fumpta § X BG €
rum vtraque verinfque eque multiplex, al,
tera quidem fecund,altera autem quarta:
f .

Theorema 4. Propofitio 4.
St primaad fecundam,eandem habuerit ra.
tionem, & tertia ad quartam : etiam zqué
.multiplices pri-

me & tertiz,ad
#qué multipli.

ces fecundz & LT .

quartz juxta g

quamuis multi. II{ I I 1 f
. D

plicationem, e-XEABGM. TFC DH
andem habebunt rationem, fiproutinterfe
F 3 sefpon.
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refpondent,ita fumptz fuerint.
-

“Theoremas.Propo- +

fitio 5. 1

Si magnitudo magnitudinis Jx

zqueé fuerit multiplex.atque ab. r

lata ablate : etiam reliqua reli-

quz ita multiplex erit, vttotapld

totius.

A

Theorema 6. Propo.- "X K
fitioG.

Siduz magnitudines,duarum ma-
gnitudinum fint zqué¢ multipli- 4
ces, BdetraGz quedam fintea- o
rundem 2qué multiplices: & reli-
que elfdem aut zquales funt, aut 2qué ipfa-
rum multiplices,

Theorema 7. Propo- I
fitio7. ‘ I
Aequalesad eandem, eandem ha. I
bentrationem:& cadem ad 2qua-

S Y

Theoretha 8. Pro. - .
pofitio 8.

)
Plimad

fazqualiom magnitudinum, maior ad ein.
- - dem
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dem maiorem rationem :.\%k
habet,quimminor.& ea- - {E L LANE
dem ad minorem: maio.-

rem rationé habet, quim b

adn-mlm'@:. { I II%J;

Theorema 9. Propofitio 9.
Qu=ad eandem, eandem habent rationem,

equales funtinter fe:& ad quas ¢
eadem , eandem habet ratio. ‘i I I

nem , ez quoquefunt inter fe
equales,
Theoremato.Propofitio io.
Ad eandem magnitudinem,ratio-
nem habentium , quz maiorem
rationem habet,illa maior eft, ad
quam autem cadem maiorem ra- ;
tionem habet,illaminor eft. B

Theorema #.Propofitio r.

Quz cidem funt

eaed‘cm _raftio‘pes h\ ,
= il

F 4  Theore
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refpondent,ita fumpre fuerint.

“Theoremas.Propo-
fitio 5.

Si magnitudo magnitudinis
zqué fuerit multiplex,atqueab. ¥
lata ablatz : etiamreliqua reli-
quz ita multiplex erit, vttota
totius.

A

u

Theorema 6. Propo. -1 X
fitioG.

Siduz magnitudines,duarum ma-
gnitudinum firt zqué multipli- 4
ces, BcdetraGtz quedam fintea- o>
rundem 2qué multiplices: & reli-
quz elfdem aut 2quales funt, aut equé ipfa-
rum multiplices,

Theorema 7. Propo- I
ﬁtio 7- D I
Acqualesad eandem, eandemha. & I
I}:ecnt rationem:& cademadzqua-7 €
S -

o ey
b

Thcorefna 8. Pro-
politio 8.

ﬂaqualinm magnitudinum,maior ad ean.
: ) dem
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dem maiorem rationem
habet,quim minor.& ea-
dem ad minorem: maio.
remrationé habet, quim

ad maiorem. c- ]
- { III?
LMN

X HGD
Theorema 9. Propofitio g,
Quzad eandem, eandem habent rationem,

equales funtinter fe:& adquas §
eadem , eandem habet ratio. il I

bt
4

nem , ez quoquefunt inter fe
equales.
Theoremato Propofitio 1o.
Ad eandem magnitudinem ratio-
nem habentium , quz majorem
rationem habet,itla maior eft, ad
quam autem cadem maiorem ra. ;
tionem habet,illaminor eft. B

Theorema #.Propofitio /..

Quz cidem funt

czd.em ra{tio;:cs ﬁ\ ,
Sl

F ¢ Theore.
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Theorema 12.Propofitio s2.
Si fint magnitu

dines quptcun. 6
que propoctio-

nales, quemad.

modum fehabu. .
erit vna antece }II L o
dentium ad vniGHXAGCE BD F LMN

_ confequentium,ita fe habebunt omnes ante®
cedentesad omnes confequentes.

Theoromar;. Propofitio 3.
Siprimaad fecundam, eandem habuerit ra.
tionem,quam tertiaad quartam,tertia verd

ad quartam, maiorem rationem habueﬂt,
quam quinta ad
fextam : prima

T
quoquead fecd-| | T
dam maiorem| ‘ /
- rationem habe-
bit,qudm quinta] | I 1 I { 1
adfextam, MABNGCDKHEFL

Theorema 14 Propofitio 7¢.
Si prima ad fecundam eandem
habuerit rationem,quam tertia
ad quartam , prima vero quim
tertia maior fueritzerit&fecun-
da maior quim quarta. Qudd fi } $
prima fuerit zqualistertiz, e;i: ADED




LIBER V. 6

& fecunda zqualis quarta:fi verd minor , &
minor erit.

g

Theorema 15.Propo-

fito 1. Ik

Partes cum pariter mul.

tiplicibus in eadem funt x

raticne,{i prout fibi mu. Gf Tr

tuo refpondent, ita fu. i
mantur. S E

" Theorema16.Pro-
X poﬁtio 16,

Si quatuor magnitadines}
propomonales fuerint. &|

vicifsim proportionales ¢-
runt. | I - I£
A DEGG

Theorema17.Pro-
pofitior7.

Si compolitz magnitudi. {K ﬁ - N

Hr:es proportionales fuerint
2 quoque divife propor-1H EE
Ir ¥

tionales erunt.

Fal

N F s Theore-
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Thorema18.Propo-
fitio 18. '%b"

Sidiuifz magnitudifes fint pfo-
portionales,hz quoque compofi-
tz proportiopales erunt.

Theorema9.Pro-
pofitiorg.
Si quemadmodumtotumadto. &
tum, itaablatum fe habueritad
sblatum : & reliquumad reli-
quum,vt totum ad totum {e ha-
bebit. ~

Theorema 20.Propofitio 20.
Sifint tres magnitudines, & aliz ipfiszqua-
* lesnumero , quabinz &in cadem ratione
fumanwur, ex z-

quoautem prima

quim tertia ma-

for fueric: erit &i { I i i{ I i
quarta,quim fex-x CCDEFF

ta maior. Quod fi

- primatertiz fuerit @qualis, erit & quarta
equalis fextz:finjlla minor , -hxc quoque
winorerit.

Theore-
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‘Theoremazi, Propofitio 21.
Sifint tres magnitudines, & aliz ipfis 2qua.
les numero que binz & in eadem ratione
fumantur, fuerit.
queperturbatae T -
arum proportio,
ex xquoaautcm } T1ir J]E g
rima quim ter-
fia mai?)r ﬁlerit',lBCGCDDDE

erit & quarta qua

fexta maior: quod fi primatertiz fuerit -
* qualis,erit & quarta zqualis fextz : fin illa
. minor,hc quoque minor erit.

Theorema2:. Pro.
pofitio 22.

Si fint quot.
cing; magni.w
tudines,& ali¢
ipfis ®quales
Rumero, quz

binz in eadé

ratione fum3- |

tur , &exe.G KMAD
~ qualitate. in
sadem ratione erunt,

e
T

Theorema 2;. Propofitio 23.
Si fint tres magnitudines,alieque ipfis gql;a-
,. , o
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lesnumero.que -
binz in eadem | e’%%
ratione fuman. ,

tur, fuerit ants, i
perturbata eari T
proportio: eti-

am ex zqualita.
tein eadem ra- i I I

tione erunt. GHKABCDEF LMN

L

Theorema24.Pro-
L. pofitio.z4.

Si prima ad fecundam, eandem T 9
habuerit rationem, quam tertia
ad quartam, habuerit autem &
quintaad fecundam eandem ra- =
tionem,quam fextaad quartam: ¥ TxE
etiam cGpofita prima cumquin-
taad fecundam eandem habebit A ¢ D
rationem,quam tertia cum fexta ad quarti.

Theorema 25. Pro-
_ - pofitio 25,

Si quatuor magnitudines X% K
proportionales fuerint, ma L
xima & minima reliquisdu®] I }
bus maiores erunt. CETN

ELEMENTI V, FINIS.



DEFINITLONES.
1

SImiles figurg re&ilinezfunt,que & angu-
los fingulos fingulis 2quales habent, atq;
etiam latera, quz circum angulos zquales,
proportionalia.

Reciproceautem figurz funt,clim ‘in vera-
-que figura antecedentes & confequentes ra-
tionum termini fuerint.

3 .
Secundum extremam & mediam rationem
re&alineafeGaefledicitur, cim ve tota ad
maius fegmentum,ita maiusad minus fe hae
buerit.

Altitude cuiufque figura, cft linea perperis
dicularis 4 vertice ad balin deduta.

';"Ra.
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) 5
- Ratioex rationibus ¢§.

g N . X
poni dicitur ciim ratio-
num quantitatesinterfe ¢
multiplicatg aliquamef. E I E
fecerint rationem. I
¥FDB ¥DB

4

Theorema 1. Propo- VE A F
fitio 1. @% “f’
Triangula & parallelo-
%ramma, quorum eadem - :

ueritaltitudo, ita {c ha-

bent inter fe vt bafes.
HKGB CDK

Theorema 2. Propofitio 2.

Siad vnum trianguli latus paralleladucta
fuerit reGta quedam linea:hgc proportiona-
liter fecabit ipfiustrian- . :

uli latera. Etfitrianguli

atera proportionaliter fe
Ga fuerint:que ad fetio-
nesadiunta fuerit refta
linea,eritad reliquum ip-
fiustrianguli latus paral-
lela,

Theorema . Propofitioz. =~ ¢
8i trianguli angulus bifariam feus fit ; fe-
cansautemangulum re@a linea fecuerit &
bafim: bafis tgmenta candem habebuntra-

< . ' tionem,
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tionem,quam reliqua ipfius
trianguli latera.Et fi balis fe. ?{
gmenta eandem habeant ra-
tionem quam reliqua ipfius
trianguli latera, re&ta linea,
quz 2 vertice ad feGionem
producitur, ea bifariam fecat &
trianguliipfiusangulum. -

x
“Theorema 4. Pro- . 4.(%\

Acquiangulorum trian-
gulorum proportionalia
funt latera,que circum -
quales angulos,& homo- € »
loga funtlatera,quz @qualibus angulis ful;
tenduntur.

Theorema ss. Propoﬁfio 5
8i duo'triangulalatera pro

)
portionalia habeant, equi. '
angulaerunt triangula, &
®quales habebunt cosan- E »

gulos, fub qdibus homo-
loga latera ubtenduntur;

“ - Theoremi 6,Propofitio 6.
§i duo triangula vnum angulum vni angu.
lo zqualem, & circum g¢quales angulos latera
proportienalia habueriat,zquiangula cruns
triane
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triangu., :
" la,®qua. L < 2
lesc; ha- %
bebunt -
angulos,
- fub qui- »
busho.
mologa laterafubtenduntur.

Theorema 7. Propofitio 7.
Siduo ttiangula vium angulum vni angu.
lozqualem,circum autem alios angulos la-
tera proportionalia habeant | reliquorum
verd fi-

: A
mul v- ?-;/: D
trunque t’%
aut mh g
norem :
aut non ,

minoré B b
re€to: 2quiangula erunt triangula, & zqua-
les habebunt eos angulos, circum quos pro-
portionalia funt latera.

Theorema 8.Prapofitio 8.
Siin triangulo rectangu.
lo,ab angulo reQo in ba-
fin perpendicularis du- % X '
Qafic,quz ad perpendi-
cularem trisngula, tum '
toti triangulo, tum ipfa
inter {efumdia func. B G
Proble-

¢ E
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’ Problemat. Pro-

~ pofitio 9. X

A data re@a linea impe-
ratam pargem auferre.

Ay
Problema 2. Pro.

pofitio 10, ¥
Datam re@am lineam in §;
feGtam fimiliter fecare, vt
dataaltera re&a feQa fue
T it: o B

H

Problema ;.Propo-
fitio 1.

Duabusdatis re&is line.
is, tertiam proportiona-
lem adinuenire.

Problema 4.Pr6po-
fitior2.

‘ )
Tribusdatis re&islineis,
quartam - proportionalé |-
adinuenire, - -

G | Proble-
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Problema’s.Pro, - %N' wé
pofitio 1. _

Dusbus dans reQislineis, -

mediam propomonakm
adinuenire. A B

"Theorema 8. Propofitiorg. |
Aequalmm,& vnum vni zqualem haben~
tium angulum ‘parallelogrammorum reci-
proca funt latera,qua circum 2quales angu-

los:& quorum parallelo. ¥ x
- grammorum viium an. | p |
gulum vniangulozqua-* [~ »

Jem habentium recipro-
ca funt latera,qug circum
zquales angulos,illa funt |
zquaha. .

q

e Theerema 10. Propofitia 1s. ,
Aequalium & voum angulum vni zqualem
habentium triangulorum reciproca funt la.
tera, quecircumzquales
* angulos:& quorumtrian. 8

gulorum vnum angulum
vai ®qualem: ‘habentium
reciproca funt latera, quz
circum =quales angulos, &
1lla funtzqualia.

D

| Theore.
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Theorema . Propofitio1s.

Si quatuorre@tz linez proportionales fue-
rint,quod {ub extremis comprehenditur re.
&angulum,zqualeeftei, quod fub medijs
comprehenditur reGangulo. Etfi fub extre
mis comprehenfum reftangulum zquale
fuerit ei, quod fub medijs cStinetur rectan-
gulo.illz quatuor rectz linez proportionas
leserunt. .

i

— _5"13- L a ;
;S T ’
oo G , D

Theorema 12. Propofitio 17.
$itres re&z lincz fint proportionales, quod
fub extremiscomprehenditur reGangulum
zquale eftei,quod Amedia defcribitur qua-
drato:& {1 fub extrémis comprehenfum res
&angulum zquale fitei quod 2 media de-
fcribitur quadrato,illz tresretz linez pro.

portionaleserant, G 2 'Proble.
. { ' "1




t

~ plicata
© ratiotla

_angula.

- tur,&nu

. tsEtpe) . .
S A -

~
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Problema 6.Propohitio 18.

A data re-

&a linea, & x|
dato re&i.

lineo {imi.

le fimili-

terquepo- ¥ 3

fitcum re- , b )

&ilineum deferibere.
Theorema 3. Propefitio 19. -

Similia ' -

Lt x e
tridgula J%r' %K ,‘%
frreer fe ' .

fitindu -

teri ho B € @ K

mologori.. Theore.14.Propofitio20.
Similia ’
polyge-
na 1n fi-
miliatri

diuidun

mero -
qualia,

| O | @
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lygenadu 4
licatam
abent ¢2 '”&\
inter fera- B
tioné, qud .
latus ho-
Ci X

mologum
ad homologum latus.

Theorema1s. Pro-

pofitio 21.; ) : :
Quz cidem re&ilmeo
funt fimilia , & interfe
funt ﬁm:lla. /\

- Theorema16. Pro.
poﬁtio L2,

Si quatuor re&e linew proportionales fue.
rint:&-ab-cis re@ilinea fimilia fimiliterque
defcripta propartionalia erunt. Et i3 rectis
linei$ fimilia fimiliterue deferipta reét:lie
nca propomonaha fuerint , ip{z etiam re-

G 3 . &tz
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&z linex proportionaleserunt.

R JA
X

: //\ L
B C DE
Ky

N

'"Theorema17.Propofitio;;
. A
‘Aequiangula parallelo.

ramma inter {e rationé
abent eam,qu ex lateri. - /

buscomponitur.

- Theorema18.Pro-

- pofitio 24. A

In omni parallelogram. ¢

mo,quz circa diametrum

funt parallelogramma, &

;_Oti-& inter fe funt fimi- L
ia,

* Proble.
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Problema 7. Propofitio 2s.
Dato retilineo (imile, & alteridato zqule
idem coutticuere. ‘

A 3
: cl_ B ¥y
- E R
~ TheoremargPro. . & »
pofitio 25. K

$i 2 parallelogrammo pa.
rallelogrammum  ablatd

fit,& fimile toti & fimili- L

ter pofitum communem :

cum o habens angulum , - hoc circuln ean-
dem cum toto diametrum confifti. -

Theorema 20. Propofitio 2.
Omnium parallelogrammorum fecundum
eandem re&am lincam applicatorum defi-
cienti~

gmq, u r .
guris
fgus N
lelo-
gram -

mis i £ G
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milibus {imiliterque pofitisci,quod 3 dimi-
dia deferibitur,maximum,id eft,quod ad-di
midiam applicatur parallelogrammum fi.
mile exiftens defeCiut.

Problema 8.Propofitio 28.

' Ad datam lineam re€tam, dato reGilineo
#quale parallelogrammum applicare defi-
ciens figura parallelogramma , que fimilis
ficalteri reGilineo dato. Oportet autom
~ datum re@ilineum, cui 2quale applican-,
dum eft,non majus efle eo qued ad dimidi-
smapplicatur, cim fimiles fintdefeGus &
eius quod A dimidia defcribitur, & eius cui
fimiledeefle debet. ,

Problema 9.Propo-
fitio 29.

: Ad ddtam reQam lineam,dato reQilineo
- zquale parallelogrammumapplicare, exce-
dens figura parallelogramma, quz fimilis fic
Tt parals



" il fimiles & fimiliter
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parallelogrammoalteri dato. :

. Pfobléma 10. Pro- >

pofitio 0.
-Propofitam re&am line.
am terminatam, extrema
ac media ratione fecare.

= ¢ i

Theorema a1. Propofitio ;1.
InreCtangulis triangulis, figura qusuis 3 la.
tere re@u angulum fub- -
tendente defcripta ®qua..
lis eft figuris, qua priori

pofitze i lateribus reGumg
angulum continentibus
defcribuntur,, '

_Theorema22. Pro.
pofitio 32,

Siduo triangula,que duo fatera duobus la
teribus proportionalia habeant, fecundum
: G s vaum

. 1

-
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vnumangulum compofi- A

a fuerint,jta vt homolo.

gacorum latera fint etid

) fa,rallela s tumreliqua il

orum triangulorum la.

terain re@am lineam col
locata reperientur.

B L+

Theorema 23.Propofitio 33.
Inzqualibus circulisanguli eandem habent
- rationem cum ipfis peripherijs in quibusin.

_fiftunt fiuead centra,finead peripheriascs- -
fticuei A D
illis in-
fiftant
peri-
pherijs.

Infuper

verd & B
feco-

res,quip

¢ qui
fd 2cn-
tra con-
ﬁﬂ’unt. B

| ELEMENTI v1, FINIs.
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E IDIS
ELEMENTVM
SEPTIMVM

DEFINITIONES,

1
Vhitas,eft fecundum quam entium quod.
quediciturvoum, -
2
Numerus autem, ex vnitatibus compofita .
multitudo.

Pars, eft numerus numeri minori maioris,
cim minor metitur majorem.

4
Partes autem,cum non metitur.

Multiplex verd,maior minoris , cim maio-
rem memur minor. '

€
Par numerus eft, qui bifariam diniditur.

Impar verd, ,qui bifariamnon diuiditur: wvel,
qui vnitate differta pan.

Pariter par pumerus eﬁ, ‘quem par numerus |
lucntur per RUIRCTUR parcm.
9 Paris
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Pariterautem impar,cft quem par numerus
metitur per pumerum imparem.
* ’ 10 s
Impariter verdimpar numerus,eft quem
§mpar numerus metitur per numerum im-
parcm.
on
Primus numerus,eft quem vnitas fola meti.
tur.
‘ 1z
Primi inter fe numeri funt, quos fola vnitas
menfura communis metitur. ‘
13
Compofitusnumeruseft , quem numerus
quifpiam metitur.
. 4
Compofiti sutem inter fe numeri funt,quos
.numerus aliquis menfura communis meti-
tur. ‘
: 5 ~
Numerus numerum multiplicare dicitur,
cim toties compofitus fuerit is,qui multi-
plicatur;quot funt in illo multiplicante vni-
tates,& procreatus fueritaliquis.
) : w6
- Cum autem duo numeri mutud fefe multi=
plicantes quempiam facidnt, qui fa&userit
planus appellabitur , qui veronumeri mu.
tuo fele multiplicariat,illiuslatera dicentur.
o . 17 Cum

i
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17 :
Cim vero tres numeri mutud fefe multiplia
cantes quempiam faciunt,qui procreatus -
rit folidusappellabitur, qui autem numeri
mutuo fefe multiplicarint, illius latera di-
centur. =
T ,
Quadratus numerus eft, qui 2qualiter 2qua.
lis:vel,qui 3 duobuszqualibus numeris con-
tinetur.
19
Cubus verd , qui 2zqualiter 2zqualis equali.
ter.vel qui 4 tribus 2qualibus numeris con-
tinetur,
- 20
Numeri proportionales funt,cim primus
fecundi, & tertius quarti 2que multiplex eft,
vel eadem pars, vel eedem partes.
21
Similes plani & folidi numeri funt,qui pro-
portionalia habentlatera.

. : 22
PerfeQusnumerus eft, qui fuisipfius parti.
“bus cft zqualis.
‘Theoremar. Propo-

fivor.

Duobus numeris jnzqualibus propofi-
. - tls.
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tis,fi derrahatur femper minor
de maiore,alterna quadam de.
traltione, neque reliquus vn-
quam metiatur przcedentem
quoagaffumpta fit vnitas : qui
principio propofiti funt nume.
ri prum inter fe erunt.

c"o O‘., o '
[ <>F2TY

Problema. Propo-
fitio2.
Duobusnumeris datisnon

> Eevos, .Iﬂ o Tt

A i€
bl : : E:
primisinterfe, maximam : E °F
corumcommunemmenfu : ! : $
ram reperire. - BDBD
Problemaz: : e
) Prop.z. ABCD E
8§ 6 4 2 ;

Tribus numeris : * @ @ s
datisnon primis A B C DEF
interfé, maxima - '8 1’ § ‘ 23
eorum communem menfuram reperire,

+ Theorema . Pro- C
ofitio 4. :

P 4 O
©Omnis numerus,cuiufg; Cc:
numeri minor maioris : t E
aut pars eft, aut partes. i BBBD

12 7693

o
=
e
¢
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Theoremas;. Pro.
pofitio 5.
Sinumerus numeri pars fue-
rit, & alter alterius eadem
pars,& fimul vterque vtriuf
que fimul cadem pars erit,
.que vnuseft vnius.
Theor.4.Propo.6.
Sinumerusfit numeri par-B
tes, & alter alteriusezdem :
partes,& fimu] vterque v- R
triufquefimul exdem par.
tes erunt ,- que funt vous
vnius. -6

-

® Deesenr Q!o’nn (9]

had U"" :““ P’* Cevee _

i Qe i a0 ki bg..,,..

@ Ogpis Livers "N

“‘ >.Illl.

b On

\

Theorema 5. Propo-
fitio7.

§i numerus numeri cadé fit pars B
‘que detralus detralti, & reli- E
. quus.reliqui eadem parserit,quz
-totuseft totius. - - A
; <

+

™,

"Theorema 6. Propo.
fitio 8. :
$i numerus numeri ezdem fint
partesquz detralusdetradti, &
reliquus reliqui ezdem partes
srunt,qu funt totus tatius.
- Theore- |

G.!M._ K'.thW'

b e v”' H (1]
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Theorema 7.Propofitio 9.

Sinumerus numeri parsfig,
& alteralterius eadem pars,
& vicifsim qua pars eft vel
partés primustertij , eadem 3
parserityel ezdem paitesag
8 fecundus quarti. 4

0% e cese ) eeee 0o
= H uo‘n : wne

.. u sene

Theorema 8. Propofitio 0. -
Si numerus numeri par.
tes fint, & alter alterius
~egdem partes,etiam vicil: B
~ fim quz funt partes autg ;.
“Parsprimustertij, ezdem : i
partes erunt vel pars & A
fecundusquarti.- -~ 4

s u"'u uu... s
a m onssNeNtINNIINg

Theoremag.Pro-
pofitio 1r..
Si’quemadmodum fe habet totus
ad totum,ita detraGtusad detra@i,
& reliquusad reliquum ita habebit
¥t totusad totum.

(4

' ,’ )0" Hut'w
.. Onﬁ H‘ou u

P

Theotema r0.Propofitio s2.
Sifintquotcunquenume. : : : ¢
ri proportionales, quem- A B C D
sdmodym fe habet vaus 9 6 3 2.
antecedentinmad vnum fequentium, itafe
L habe

N
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habebunt omnes antccedcgoes ad omanes
.confcquemes. : :

- Theorema . Propoﬁnox;
Si. quatuor numeri fi;t . :
B pmpomonalcs,&m:ﬁ L A B C D
fim pportionaleserunt, 12 4 9 3

Theorema. Propofno 14..
Si fint quotcun-
quenumeri&a-. A B € D E F
lij illis mquales 12 6 3 8 4 2
mulditudine,qui bini fumantur & in cadem
_ratione:etiam ex zqualitate in eadem ratio-
ne erunt, ’

Theorema 13.Prapofitio r5.
Si vnitas numerum quem. ™
piam metiatur, aliter verd ¢ f'
numerus alium quendam g ¢ g
numerumzqué metiatary 5 - K
& vicifsim. vnitas tertium . G' . é
. Bumerum &qué mcucmr, B » -
.atqne ﬁ:cuajus quartum. y § &' 6
Theorcl“; Pro-
\ pohtlo 16.
Siduo numeri mu. :

tud fefe mulnph. E AB cCD
cantes’ faciant ali-. 1

quos,qui ex lllisgeniti fuerint,inter fe zqud.
~leserunt. H Theo.
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Theorema 5. Propolitio 1.
Si numérus duos numeros mulnphcans faca-
ataliquos,quiex : @ tie
_fllis procreatie- 1 A B C D E
runteandemra- 3 34 § 1% 5
. tionem habebunt.quam mulnphcm.

Thcoremaw Pro~ -

. -pofitio 18.
Slduonumermume.. R TE

fum'quempiammul- A B CD B
tiplicantes faciantali- 4 § '3 1o
quos,geniti ex illiseandem habebunt ratio-
nem,quam qui illum multnphcarunt.

‘Theorema 17.Pro-
"' poﬁtlo 19.

St quatuornumen Gint proportionales, qut
ex primo & quarto fit,zqualis eritei qui ex
fecundo & tertios& fiqui ex primo & quar-

0 ﬁtnumeruszquah 1t i qul ex iecundo

& tertio, illiqua- ¢ ]
tuor numeri pr C D E 1= G
portionales eru 4 372t 12912 48

Thedrema 12. Pro-
» . Ppofitioso.

Si tres numeri fint proporuonalu,qul abex.
* tremis continetur qualis cft ci qui 2 me-

dio
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dio efficitur, Etfiquiabex. s 2 ¢
tremis continetur zqualisit A B G
ei qui 4 'medio defcribitur, 9 6 4
illi tres qumeri propomdna-n /

leserunt.
6
- ' Theorema sg, Pro.
pofitioar.
Minimi numeri omnium,

quieandem cum eis ratxo— D

nem habent zqualiterme. ; X
tiuncur numeros eandem G H
rationem habentes, maxor i
quldcm maiorem, mmor

verommorem. 4 3 3.6

Theorema zo. Propofitio 22.
Sitres fint numeri & alij multitudine illis
®quales,qui bini fumantur & in ecadem ra-
" tione, fitautem pertur 48 eorum propor-
tlD etiamex=e-
quahtate inea- A B CpDEE
demrationc - 6 ¢ 3 % 8 6.
Theorema 21.Propofitio;,
Primi inter fe numeri minimi funt ommum
andemcumeisra< <1
‘tionem * habentid.

A D
R 1
H

iz
.3

» ‘“.w°
>0

3.
"Theo.
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- ‘Theorema zz.Propoﬁtio z4..
Minimi pumeriomei. . : -
wm eandenreymeisra- A B C D
tionem habétium,pri- 8 6 4 3
mi funt mterfe.

."“m.‘

Theorema 13. Propofitio ¢5.
. i duomimeri fint primi inter fc, qu1 alter-
utrum illorum metitur
numerus, isad reliqud A B C D
primuserit. (‘f 6 7 34
Thco rema 4. Propoﬁuo 26.
$i duo numeriad quem -
plam’numerum primi 3
fiat, ad eundem primus B

is quoque futuruseft, s f % 3
- qui ab illis produtius AC D EFR
erit. - . . 55 5 3 =2
Theorema:;.Pro. o
poﬁtloz7 B
Si duo numeri primi fintinter 3+ {3
faquiab veo corumgigniur, A €. D
ad reliquumprimuserit. 7 6 3
Theorema 26.Propofitio 28.

‘$iduo numeri ad duos numeyos ambo ad
vtrunque primifint; : oz

& dqui exeis-gignen. A B E . C D F
mr.pnmxuitcrkc- 3 515 2 48
auat, \ Theore.
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Theorema 27. Propofitiozg.
Siduo numeri primi fintinter fe, & goultipli
cans v'te;gucfeipfum procreetaliquem, qul.
ex.ijs produdi fuerint,primi inter {e erunt.
Quod fi pumeri initio propofiti multipli .
cantes eos qui produdli funt, effecerint ali-
quos,hi quag;inter (e primierunt, & circa
extremosidéhoc : : ¢ : :
femper cueniet. A C E B D F
. g 6 27 4 16 ‘63

Theerema 2¢. Propofitioso.
Siduo numeri primifintinter fe, etiam fi.
mul vterq; ad vtrung; illorum_ primus erit,
Et fi Smul vterg;ad voum aliquem corum

primusfietamquiini. € . 4
tio pofiti funt numeri, , : = * .
priwi inter feerunt. A B D

7 5 4

_ Theorema 29. Propofitie 1.
Omnis primusnumerusadom. : :° ¥

nemnumerym quemnonme. A. B C
titur,primuseft. © 7 0§

- Theoremajo. Propofitio 2. -
$i duo numeri fefe mutud multiplicantes fa
ciant aliquem, hunc adeab jllis produ@um
metiggut primus qui- : . : :, ¢
dam-numerns, isalte., A ' B C D E
rumetiam metitureo- 2 6 12 3 4
rum qui initio pofiti erant,
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Theorema 3. Propofitio 33,

Omnenrcompofitumnume. ~ @ ' 7
rumaliquisprimus mediewr. A B C
37 9 3.

Theorema 32. Propofiti itio 34. '

Omnis numerusaut primuseft, 2 e

aut eum aliquis pmnus met:tur. A A
, L i3 6 3
- Problema ;.Propo-
fitio 35.

Numerisdatis quotcunque, repcmemxm-
mosomnium qui eandem cum illis muo-

nemhabunt.
ABCDEF
681:(:34

Problema 4. Pro.-
: pof itio 36.

-‘ .

~ >m (- 2
N, .
(-3 « PR

Duobus numerfs
datis, reperire qué
quem illi minima 4
- metiantur nume. F
yum. ]

bun

0 Bwe ...
- < I

v g

» D

" (-
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* % Fheorema . Propofmo 37-
S duq, numctx mfmerum
quem;nam metiantur, & .

: d"'.' l]"":nu ‘.

~ minimirs quem illi meti- H
untur eundem metietur. 3 - § 2
A® E
. 2 3 6
Problemas. Pro- S
pofitio38. A BCDE
Tribus; numeris da- 3 4 6 12 8
s reperire quem . S T T
gxmml\:m nu‘r]nerﬂ A\ BCDEF
illi metiantur. 3 6 8 12 3416
Theorema 34. Propof tio 39.

Si numerum quﬁi:m humerus metxat\xr,

menfus partem ha

bit menenti cognos A B Cc D

minem. , 2 4 3 3
Theorema3y. Propofitio. 40e

Sinumerus partem habuent quamhbet il

- . : e
.

lum metietur numerus- PR
parti cognominis. A B CD
: 8 4 2 3
'Problema 6. Propof tio 45
Numerum reperire, : s 5

1m!mmusctlm A B C G H-
, datas habeat t 3 4 1310,

anes. -t
3 _ -

ELEMENTJ’ VI&I. FINIS. s
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OCTAVVM B

Theoremar. Propof tior.
Sifint quotcung; numeri deinceps propor.
txonales,quorum cxtrcmn fi nt inter- fe prx-
mi,mini- : Kl
mi funt ABCDEFGH
omnium 8 12 18 27 6 8 1, ¥
eandem cum eisrationem habentium'.-‘ :

Problemart. Propof tior. -
Numeros reperire deinceps propomenaleo
minimos, quotcunque {uflerit qupnm in
data ratloue L

.A 5 C DEFg H K
© 3 49 13163736 49 64
" Theorea . Propofitio:-
' - Cofiuerfa prime.
Si fint quotcpnque numeri deinceps propor.
tionates minimi habentium eandem cum eis
rationem,xltorum cxtrelm funt m;e; fe prL.

mi, . . NS .
Aﬁeﬁﬁféﬁkfﬁﬁa‘
8736 43 64:3 M9 10)6 3736 48 64

Proble-
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Problema 2.Propefitio 4.
‘Rationibus datjs quotcunque in minimis
nwmeris reperire numeros deinceps minis

onals.pnmixs autem fecundum'non metia-
tnrlpeque aliusquifpjam vijum wetieture’

Lk ‘--‘x‘ Ja
A

Hs\"'TM»

mos in datis rationibus. |
liiliicxinxne
3423 4568154060
| Thcorema 3-Propofitio 5. )
Plani numerirationem inter fchabentex|la- -
.tcnbuscompoﬁtam , S0
H 3 E»r - H - r
3 g L3 . I S S S
I PO T B D
ALBcpDEFAGHK
B 12 3% 3 6 489 i
Thcorema 4-Progo-
. fitios. -
Sifint 3§ % 3 3
quotlibet.,§ i g.é ;g ! E
mmeri. X B C D E.F GR
deinceps 16 24 36 4 8 4 69
proporti.

!

N
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- “Theoremas. Pro.. .
o pofitio 7.
Sifint quotcunque nume. .

R
videincepsproportionales, 'y - §. i £
primus autem extremum ; B C D
metiatur, is etiam fécundi £ 6 1223
Jmctietur., S e
- ;. . Theoremh6.Pro-

""" © 77 T pofitio8. ¢ T

Siinter duosnumeros medij continua pro-
portione incidant numeri , quot inter eos
medij continua proportione incidunt nu.
meri,tot & iater aljos edindem cumi illis l!a-'
_ bentes rationememedij continua: proportio-

neincident., S -
ACDBGHKLCMNF
4 9 278 13 9217 2 6.18 34

Theor&ma 7. Propofitio o.
$i duo numeri fint inter fe primi, & inter eos
medij continua proportione incidapt nu.
seri, quot inter illos medij continua pro-
portione incidunt numeri totidem & inter

wtrunque eorumac vnitatem deinceps mes

dij continua proportione incident. -

{ﬁizis,z:?zsgz
AMHEFNCKXGDL ON
64 64

a737 93633611348 4 4816
Lol o :l'h

t:
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Theorema 8. Prepofitio 10.

Si inter duosnumeros & vaitatem continug
proportionales incidant numeri, quotinter:
vtrunqueipforum & vnitatem deinceps me-:
dij continua § -
proportione A
incidunt nu- g9 §
meritoti-"' - | E
dem & inter 9
illos medij
continua pro .
portioneincident.

‘Theorema 9. Propofitions,
Duorum quadratorum numerorum vnus
‘medius proportionalis eft numerus: & qua.
dratusadquadra- - ; '} §
tum duplicatam A C E D
habetlaterisadla- 9 ; 12 4
tus rationem.

) .O-\ ui?u

. Theorema so. Propofitio r2.
Duorum cuborum numerorum duo medij
ﬁr’opértionalcs funt numeri:& cubus ad cu~

um triplicatam habet laterisad latus ratio.
N nem. .
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 Theorema 1. Propofitio 13.
Sifint quotlibet numeri deinceps propor-
tionales,& multiplicans quifque feipfum fa-
ciat aliquos,, qui.ab illis produéti fuerint,
proportionaleserunt: & {1 numeri primim
pofiti,ex fo in progreatos dudtu faciantali-
quos,ipfi quogae proportionales erunt,
> - . E 4 H

CLLLIIXV A TTIY (R 21T 1) 2

a N erseRIVENENININGINIINaIS

M N pasesenerrssbisesiing

E. © nnenrpineresinm
N

ﬁ : VEOITNIPOREPINEVEIINIP Y
»

[ z-cunu..uuu-nu X1}

8\ g ossresec eI

b c) “ervveg
L e

" htnn.u. .

s\ 11 srseesscrntasmre
Y] i
'g\ H"nnunnnnuu'h

.; ' .g bn Wyrere 09?'1013
» Unu '

:  Theotemaaz.Propofitio 24,
Si quadratus numerus quadratum nume.
=;.lnm .metéat(gilr,&. latus vnius metietur latus’
terius.Etfivpi- 5 2 2 2 5
us quadrati latus E B C D
metiatur latus al- 2 12 16 3 4
- gerius,& quadratus quadratum metictur.

.Thcorem'a 13. Pro.
pofitios.

Si cubus numertis cubum numerum metia-
tur & latus ¥nitis metictoralterius latus. Et
i latus vniss cubi latus altésius -metiatur,
" - tum

.
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tum cubus cubum metietur.
ARKBCDETF &
8 35 28 64 2 4 4 8 16
Theorema 14.Propofitio 16.

Si quadratus numerus quadratum nume-
rFum non metiatur,neque latus vnius metie-
tyralteriuslatus. Etfila
tus vnius quadrati non

" metiatur latus alterius, § £
neque quadratusquadra F S
tmnmcuctur. A B C-D
9 16 3.4

Theorema 15.Propofitiot.
$i cubus numerus cubum numerum non me
tiatur, neque latus vnius
latus alterius metietir,
Et fi latus cubf alicuius
latus alterius non metii-
tur, neque cubus cubum
metictur. :

'm b sesssrse

3 wuwuu.nouou
L ] o'm sos0

= u“f'_"”_‘” .

Theorema 16.Propofitios3.
Duorum finiilium planorum numerorum
vous medins ; 3 :

roportiona. % i 3 2
rsgﬂ:nume-A &'B D
rus: & planus - © ’
ad planum duplicatam hnbot diterls bo:;lo-

ogt

W e
A" hjnu
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logi ad latus homologum rationem.

.. Theorema17.Propofitiotg.
Inter duosfimilesnumerosfolidos,duo me.
dij proportionalesincidunt numeri: & foli-
dusad fimilem folidum triplicatam ratio.
nem habet lateris homologiad latus homo-
logum, ‘

FAERERE: Le
ANXBCDEFGHKML.
8118272 22 33 5 46 9

Theoremat8.Propo- -
- fitioz0. |
Si intet duos numeros vaus medius propor-
tionalisincidat T + #
numerus, fimiles § { § : § {
planieruntilli. A C B D ¥ F @
Bumeri. 182438 3 46 8

Theoremar9.Propo- .

fitio 2.

Si Inter duos numerogduo medij proporti-
rondlesincidantnumeri, fimiles folidifunt
illi numeri.

E E E E 5 s ;.- I ]
[T S B S S-S
ACDBEFGHKLM

v 3y 3644649 1236 3 3 3 4 .

o - Theo-
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Theerema 20.Propofitio 22.

Si tres numerideinceps fint

- proportionales; primusau.. ‘A’

]

6

& esss

temfitquadratus, &tertzus 9 35
quadra;usem. T B

. N E P

Thcorema thropof' tio z;.

Siquauor numeride. i--f i
_inceps fint proportios A B C D
‘nales, primus autemfit - 8 12 1§ 2>
cubus.& quartus cubus erit.

Eheorema 2. Propo(' tio 2¢..

Siduonumeri rationem habeant inter fe,
quam. quadratus numerus. od quadsatum
numerum, ¢ : ¢ ! § %,
primus au- A B C D
temfitqua- 4 6 9 16 24 36
dratus, ¥ fecundus quadratusiere., .-,

Theorema 23. Propofitio 25.

Si numeri duo rationem inter fe habeant;
quam cubusnumerusad cubim numeram,
primus autem cubus fit, & fecundus cubuy
erit,

Ty : 2 !
A I R
A E F B C T o
8§ n 18 17 64 9 10 u6.

Theos



. Theorema 24.Pro-
pofitioz6. 2
Ssmnles plani numeri rationem:inter fe ha.
bent, quam quadratus ; N EERE
numerus ad quadratum § &3 5§ &
numerum. 824409 U6
. ?

Thcorem 25.Pro. .
S poﬁtioz7. .
.Sumles folidi numeri rationem habentinfer
fe,quam cubus numerus ad cubum nume-
rum. ‘

FNE S B S S S S
ACD 2 E F G H
36 24 26 §4 3 12 .27

ELEMENTI VIII FINIS.

~) . A

EVCLI
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AEEHETY

Theorema 1, Propofitio .
$i duo fimiles plani numcn mutuo fefemul

tiplicantes . 3 T 3
quendam : § i i i ]
pmflreéetut A E B D (X
productus s
quadratus- + 6 9 1 1%¥
erit. :

v

* Theoremas. Propdfitio 2.
Si duo numeri mutud fefe multiplicantes

quadratum fa- § 3 I
ciant,illi fimi- A ¢ B , D 8 C
lcsfuntplam. ¢ ¢ 91 36
‘ Thcorema 3 Pmpo-
fici tio 3
Si cubus numberus fei pfum amlupiirans pro
crectpli- ¢ . 3 : § i
EW‘P“Qf?fni’B' B A B
buseries: 3 4 0 16 3% %
o 1 Theo..
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. Theorema 4. Propoﬁtm4.
‘Sicubusnumeruscubd 3§ . 3.
numerum multipli- A B D
cansquendam procre. 8- 64 2
et,procreatuscubuserit.

Gl

Theorema 5.Propofitios.

Sicubusnumerus numerum quendam muL
tlphcarscubum pro- 3

creet & multiplica. A B b C
tu;cubuscnt. 27 64 . 729 17::

Theorema 6.Propofitioé.
Sinumerus feipfum 3
multiplicanscubum A B )
procreet, &iplecu.” 27 7297 l968;

‘bus erit.

nnl .

‘ ‘Theorema 7.Propofi ti-or7
Si compofitus numerus quendzm numeium

multiplicansquem- 2 : & 3
piam procreet,pro- 2 ;‘ C8 D E
du@us foliduserit. - 43 2 3

F3 -
Thebrema8Propoficios. ‘

Si ab vnitate quothbet numeri demcep:pro
_portionales fint, tertiusab vnitate qundra-
tuseft,& vnum intermittentes omngs:
tusautem cubus,& duobus intermifsis om.

- nese

N
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nes: feptimus verd cubus fimul & quadra-

tus, & o - A I R
-quinque i A B CDE F
intermif. @y 3 9 27 81 243 729

fis omnes.

Theorema’g.Propofitio 9.

‘Siabvnitatefint_ 53441 F .« 732969
‘quotcunque nu- : '

meri denceps 3994 F suddt
Propomomles, 3 "
fit autem qua-§ G0 Do
dratusisquivni- 3 720 c 656..3
itatem fequitur, & ¢
& reliquiomnes g B 729
quiadrati erunt. memmesn
‘Quod fi qui vni- > A &
tatem _fequitur
“cubus fit, & reli- L4
qui omnes cubi

erunt. - © Vaitas,

Theorema 10.Propofitio 10,
Siab vnitate numeri quotcunque propor-
tionales fint,non fitautem quadratus is qui

vnitatem -, 3 i ¥ i %
fequitur, ® 2 53 & § & E
neg; alius Vm..; 5 36 B 14; ,72’

vllusqua tas.
dratus erit,demptis t tertio ab vnitate ac om-
: I 2 nibus
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nibus ynim intermittentibus: Quod fi qui
vnitatem fequitar cubusnon fif,neque alius
viluscubuserit, demptis quprto-ab vnitate
acomaibus duos intermittentibus. '

Theorema 1. Propofitio .
Siabynitate nnmeri quotlibet deinceps
proportionales fint,minor maiorem meti-

tur per quempi_ - H H H :
am corum qui A D C ;) E
inproportiona- * # 4 ¢ 1/ 6
libus funt numeris. C

s

‘Theorema 72.Propofitio r2.
Siab vnitate quotlibet numeri fint propor-
tionales,quot primorum numerorum vlei-
mum metiuntur,totidem & eum qui vnitati

proximuseft,metientur. .
* -
Vﬂ" N ] g ; — § 2 2
B I T R N ST SN S B
: A B € D E-H G ¥
4 16 641359 z 8 '3z 1§
. Theorema ;. Proéd-’zv
: fitio 1z,

8iab vaitate fint quotcunque numeri dein-
ceps proportionales,primusautem fie qui v.
njtatem fequitur,maximum nullus alius me.

tic
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tietur i)s -exceptis qui in proportionalibus
funt numerls

%

° CoFE

T I |

\ A B C DEHGTF
3.9 a7 8

'l’heoremi‘u;l’ropé( tio 14.
Si minitnug numerum; primi aliquot nu-
meri’ métianturs, -

nullus aljus nume-~, .

us primusiillam ¢ . | Co
metietur/ fitexce- 4 5. € p g 3
ptisqui pmnb me- 42 3 6

tiuntur. -

Dl |

"Fheorema z;.Propof tioss.

Si tres numeri

deinceps pre- ;
portionalis fint ;
minimi, eadem  § A
cumxpﬁs haben- B - C o9 )
tiym; rationem, - £33 1
duo quilibec. "3 § ! 4 i i B
compofitiad.  § i1 i 2 1
tetlm piol ¢ 3 4 ¢ 3
erut 9 1612 93 133
izt D . 3 ' Theo-

s
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‘ Theoremars. Propotitio 16.
Si duo numerifint inter fe
primi, non fehabebit qué.
admodum primus ad fe
cundum , ita fecundus ad
quempiamalium.

" >hou
‘“ w..l...'. .
0.,

Theorema 7. Propofitio 7.

Si fint quotlibet numeri B
deinceps proportionmales, - o
quorum extremi fint:in-- . § i
ter fe primi, noneritqué- 3 } & i
admodum primus ad fe- § 3§ {.
cundum, ita vitimus adA B ¢ D ¥ .
quempiamalium. = 8 -8 7

Theorémars.Propofitiors. .
Duobus numeris datis,confiderare. pofiitne
tertiusjllis inuenirf proportionalis.

e -

< ‘ ) z
. it i o2 o ¥
| A8 pcABDC
+ ‘ ,-;Jf:) “_ 4. . “p
A o)

f

Bt



"~ LYBER IX. 107
Theoremag. Propofitiozg.
Tribusnumeris datis, confiderare pofsitne

quartusilligreperiri proportionalis.

s . 3
A B €C e A B CDE
s w16 4 78
Theorema2o.Propo-
fitio 20, :
Primi numeri ‘ »
plures fant qua- 0
cunque propofi- . '
ta multitudine
primorum pu. . g-
meroru}m. . g i 7
"A B G E
i 2 3, 39

Theorema 2¢.Propofitio 27
Si parés humeri quot ‘

Uou-' i “ _ .<

libet compofiti fint, - : g d {
totuscft par. AR ¢ :
. ' 4 6 8 ¢
1 4 Theo-
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Theorema 22Propofitio 22,

Si impares numeri quotli-
H

. N g
betcompofiti fint, fitauté A'B &

par illorum multitudo,
totuspar erit. S 7

Theorema2;.Propofitio 23.

Siimpares numeri quot- f 2
cunque compofitifint fit 5. H
autem impar illord mul- A B &
titudo, & totusimpars 7 8
erit )
e e B ‘
Theoremaz4.Propo- o 3
o htioz4. A C
Side pari numero pardetra-- g - 4
| &us&:;& reliquusparerit. ~ " 7
| TheorémazsPropo- 1§ -
7 fitiaas. i
Sidepari puméyo ilppar.de- 4 &
tra&us fit, & reliquus impir gy

erit.
Theorema zé.f’réi:;)ﬁiio 26

Side impari numero impar - ¥

depradiusfit, & teliquus par

vk

“ Uty

L1 L

*U@w"f'

P
m:éﬂc;oc'o
~U.w
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* Theorema 2y.Propo- . B
: fitiozy. . % %
Si ~abimparinumeroparabla« A D &
tus fic,seliqgus i xmpu erit. .z 4 4
o ¥ 4~ & . I3
Theorema 22 Propo- i
fitio 2¢. I
Si impar numerus parem ‘1 B &
multiplicans, procreet qué~ 4 12
piam,procreatusparerit. < %ol L
Thearema 29-PI'OPQ_- T
fitio 2¢. . .
Si 1mparnuniernsnmparem A B G
numerum mualtiplicis qué-- 5 18-
dam procreet ,. procreatus ; LT
impar erit. \ ’

- Theoremajzo. Propo:
{itio z0.
‘Siimpar numerusparemnu- g
merum metiatur, & illius di- . A

o Qe
) e

midium metietur. S
Thgoremaz:.Propo-
fitio 1. : 9
Si fmpar bumerus ad nu.. .. ¥
merum, quemsum primus ¢ % b
fit2 adilliys duplum pri- S 3 %
muscm.



110 LIBER IX.

Theoremaz2. Pro. - .
pofitio 32.

Numerorum, qui 3-yyj,

. |}

e 3 d
bimrio dupli funt, g25. A" B i-, D -
2 4 8 36

vnufquifque pariter
parcft cantim. _
Theorema 3;.Pro. .
. goﬁtioy. g
Si numerus dimidium impar habeat, A
pariter impar'eft tanthim. 20

Theorema 34.Propo-~
. fitioz¢.
Sipar numerusnec fit duplus 2 bina-
ria,necdimidium impar habeat, pa-
riter par eft.& pariter impar.. . :

Theorema 35.Pro-
~ pofitiogs,

Si fint quotlibetnumeri de.,
finceps propottionales,detra-
hantur 6temdde fecundo &
vkimo zquales ipfi primo,
eritquemadmodum fecundi
cgfcﬂ'us ad primum;ita vlti.
mi exceffus ad Jomnes qui
vitimum antecedunt,

*‘ u““p-h *on n

0,
" :! .- % u"'.!;nnuu_nv

: i

-,
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- ELEMENTI IX. FINIS

LIBER IX. ",
- ~Theorema 36.Propafitio s4.
Siab vnitate numeri quothibet deincepsex.
pofiti funtinduplici proportione quoad tor
tus com ﬁbﬁius primus £i&us fit, i{que totus
in vltimum multiplicatus quempiam pro-
creet,procreatus pesfeCtus erite
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EVCLIDIS
Rt

DEFINITIONES.

. ' 1
Commenfurabiles magnitudines dicun-
tur ille,quas eadem menfura metictur,
; z _

Incommenfurabiles verd magnitudines di-

cuntur hz,quarum nullam menfuram com-
fnunem contingit seperiri. - .

. 3 ' . . -
Lincz reGz potentia commé(urabiles funt,
quarum quadrata vna esdem fupesficiesfiue
area metitur.

Incommenfurabiles verdlinez funt, quarii
quadrata;quz metiatunarea GOMMULiS, re-
peririnulla poteft.

5 .
Hzccimit fint,oftendi poteft qudd quan.

ynque, linea reta nobis proponatur!
€3 'Mnutztia ez linez innurl:lergbiles ¢i
idem commenfurabiles , aliz item incom-
menfurabiles, he quidem longitudine &

: poten~

-~



S LIBER: X% -+ uy
potentia:illz vero potentiatantiin. Vocee
wr igitur linea refta, quantacunque propo.
natur, gy id eft rationalis. ‘ -
Linez quoqueilli gxrs commenfurabiles fia
uelongitudine & potentia , fiue potentiy
tantim, vocentur & ipfz pared, id eft ratio.
nales. C e .

' sz‘verc‘alinezfuntiZcommcnfurabilcs il
li 7 pwrn,id eft primo loco ratiopali, vocen=
tur dhoyos,id eftirrationales.

8
Etquadratum quod 2 linea propofita defcri
bitur,quam ‘gyriv vocari volumus, vocetur
-“Hﬂﬂn S

9 :
Et quz funt huic commenfurabilia; vocen.
tarpyrd, : ’
: P 10 R
Quzvero funt illi quadrato’pura fcilicet in-
commenfurabilia, vocentur @hoye , id ef}
furda. '
3 It
'~ Etlinez qua i}laincommenfurabiliade.
feribunt, vocenttir dhoygy. Et quidem fiilla
incommefurabilia fuerint quadrata , ipfa
gorum fatera vocabitur: ¥ linep. qudd
fi quadrata quidem non fuerint, verins atie
Queepiam fuperficies fina figurm: reCilinemy
. . tunc

s '

N
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tunc verd linez ille que defcribunt qua.
drata 2qualia figuris retilineis, vocentur
dAoyot.

) Theorema1.Propofitio r. A
Dusbus magnitudinibus inz- D
qualibus propofitis, fi de maio- a
redetrahatur plus dimidio , & n Fl
rurfusde refiduo iterum detra- X
hatur plusdimidio, iddue fem.
per fiat: relinquetur quadam LG
magnitudo minor altera mino-
re ex duabus propofitis. BC

-» .

x

Theorema 2.Pro-

, pofitio 2. . <
Duabus magnitudinibus propofitisinzqua-
libus fi detrahatur femper minor de maiore,
alterna quadam detraltione,, neque
refiduum vnquam metiatur id
quod ante fe meticbatur, incom- X ‘-
Yaenfurabiles funt iz magnitudi. gl
nes. o L l '

N BCD

3 v P

o ProblematPropo- -}
v fitieg. o

13

uabus magnitudinibus commenfura. &
bilibus datis, maximam ipfarum com.
muncm menfofam reperive. - B i
CO Proble-



""LIBER X

#y
L ‘Problcma;l;ropb.
N ﬁtio4.. » o .
’El'ribv.‘ts'magni‘mdinibus commeh. { ‘
i

Jurabilibus datis, maximam ipfa.
ri communem méfuram reperire. A

- Theorema 3.Propo-
fitios. .

Commenfurabiles magnitudi-$ ¢

-nes inter fe proportionem um%

habent, quamihabetnumerus i I ‘e
ad numerum. 198
-ACBD E
4 3

Theorema 4.Pro.
- -ofitiq 6«

SN Y
Si diz: magnitudines I TR
proportionem eam ha- 1.
bentinter fc qliam nu. . § vt
merus ad numerum, | £ S
commenfurabiles funt A B CFDGE
‘illz magnitudines. 815
: Theore.

-
.
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Theorema s. Propo-

. ﬁti07. LT :
PP 3.1
Incommenfurabiles magnitu- g4 *
~ dines inter fe proportioncm
non habent, quam oumerusad % 3
numerum. _ .

- Theorema 6. Propo-
' . fitio§.
Si duz magnitudines inter ey
fe proportionem nonhabent -
quam pumerus ad numerd, F——(
incommenfurabiles ill2 funt magnitudi.
nes. . o
) L _{ R -
- Theorema 7. Propo-
fitio 9.

Quadrata, quz defcribuntur A re@is lineis
légitudine commé. ‘

- farabilibus, imer fe| ¢, | 1
groportionem' ha- |~

entquamn nhmerus st B
quadratas ad alium 3o T
numerum quadra- ssven Lo

tam.Etquadrataha. 33325 | @ E x

bentja’ proportioné§

gnter fe quam quadratus numernsad nume-

rum quadratum,habent quoque latera lon.

gitudine commenfurabilia. Quadrataverd
quz



{
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quz defcribuntur 2 lineis longitudine in.
comenfurabilibus,proportionénon habent
inter fe,quam quadratus numerusad nume.
rum alium quadratum. Et quadrata non ha.
bentia proportionem inter fe quam numerus
quadratus ad numerum quadratum, neque
latera habebunt longituginc commenfura.
bilia.

" Theorema 8,Propofitio 10.

Si quatuor magnitudines fuerint properti.
omales,prima verd fecundz fuerit commen.
furabilis , tertia QUOQUEI—pmprmteDenjingemtons
quartz commenfurabilis B
erit,quod fi primafecun. ittt
dzfueritincommenfura.
bilis,tertia quoque quar- *
tz incommenfurabilis
erits.

s

fes

Problema3. P(Q?oﬁtio n

Propofitz lineg re&= (quam ‘pyrdv vocarl
diximus)reperire duaslineas reQas incom.
menfurabiles, hanc quidem

longitudine tantdm,illam ve. % g | X
rd non longitudine tantiim, 31
fed etiam potensiaincommen ®§ | S |
furabilem. o

i 4 o Theore
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Theorema 9. Pro- . _
. pofitiorz. - N T
. .

- Magnitudines quzei- %i '
dé magnitudini {uot ACE
commenfurabiles, in- 6D.cecees Foo
ter fe quoque funt ¢~ 4E.... 3G..
menfurabiles. $H...

. zK..
4 Lo\n‘

“Theorema re.Propofitio ;.
Si ex duabus magpitudinibus
hecquidem commenfurabilis #reersta

fittertizmagnitudini, illa ve- ©
rd eidem incommenfurabilis,

* incommenfurabiles funt ille B
duz rpagnitudines. .

Theorema . Propofitio 4.
Siduarum magnitadinum commenfurabi-
lium altera fuer;t incommenfurabilis ma-
gnitudini alteri .
cuipiam tertiz,
. reliqua quoque

ma_gnigudo eidé
tertiz incomen.
- furabiliseric.

- " “Theofema ta.Propoﬁtio.u.
Si quatuor rectz proportionales fuering,
. iy pofsit
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pofsit autem prima plufquam fecunda tanto
quantum eft quadratum linez fibi com-
menfurabilislongitudine: tertia quoque pos
terit plu(quim quarta tanto quantum eft
quadratum linez {ibi commenfurabilislon-
gitudine.Quod fi prima pofsit plufquam fe-
cunda quadrato linez fib1
longitudine incommen-
furabtlis : tertia quoque

poterit plufquam quarta
quadrato linez {ibi inc5- }
menfurabilislongitudine. xprcoi .-

Theorema 13.Propolitio /6.

Si duz magnitudines commenfurabiles
componantur , totamagnitude compofita
fingulis partibus commenfurabilis erit.
quod fi tota magnitudo compofitaalterutri
parti commenfurabilis fuerit, illz duz quo-
que partes commeRfu- B e
rabiles crunt. O s )

: D~
Theoremai4 Propofitio 1.
Si dyz'magnitudinesincommen{urabiles
' componantur,ipla quoque tota magnitudo
fingulis partibus componentibus incom-
menfurabilis erit. Quod fi tota alteri parti

incommenfurabilisfueritiil. x © g

lequoque prim= magnitudi.v—--;,«-—3
nesinter feincommenfugabi- . T
lescrunt. K a Theo-

/
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" Theoremars.Propofitions. = =
Sifuerint duz reGtzlinez inzquales,&
quarts parti quadrati quod defcribitur &
minore, zquale parallelogrammumiappli-
cetur fecundum maiorem , ex qua maiors
tantum excurratextra latus parallelogram.
mi,quantum eft alterum latus ipfius paral-
lelogrammi:fi praeterea parallelogrammum
fui applicatione djuidatlineam illam in par-
tes inter {¢ commenfurabiles longitudine,
- illamaior linea tanto pluspoteft qudm mi-
nor,quantum eft quadratum linez fibi com-
menfurabilis longitudine. Quod fi maior
plus €Foﬁil: quim minor, tanto quantum eft
quadratum line2{ibi commenfurabilislon.
fitudinc, & pratered quartz parti quadrati
inez minoris 2quale parallelogrammum
applicetur fecundum maiorem, ex qua ma-
iore tantum excurrat ¢xtra
latus parallelogrammi,quan-g . FED &
tum eft altérum latus ipfius
parallelogrammi, parallelo-
grammum fui applicatione
iuidit maiorem in partesin.
ter {e longitudine commen-
furabiles.

Theorema 6. Propofitio 7.
, Si fuerint duz re@z inzquales, quarts
sutem parti quadrati linez minoris zqu:-'
¢

A
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le parallelogrammum fecundum lineam
maiorem applicetur , ex qualinea tantum
excurratextra latus parallelogramgni.quan-
tum cft alcerum latus civfdem parallelo-
grammi:f parallelogrammum praterea fui
applicationediuidat lincamin partes inter
fe longitudine incommenfurabiles, maior
illa linea tantd plus poteftjquim minor,
quantum eft quadratum linez fibi maiori
incommenfurabilislongitudine. Qudd fi
maior linea tantd plus pofsit quim minor, .
quantum eft quadratum linez incommen..
furabilis fibilongitudine: & praterea quar-
t2 parti quadrati linex minoriszquale pa.
rallelogrammum applicetur fecundum ma-
jorem,ex quatantum excur.B_ FED 2
ratextra latus parallelogram ~
mi, quantum eftalterum la-
tus ipfius : parallelogram..
mum fui applicationediuidit
maiorem in partesinter fein-
commenfurabiles longitu-
dine.-

Theoremat7.Prope. . Jsb%‘
- fitio20. ' ~
Superficies "reQangula 4
contenta ex lineis reftis i
rationalibus longitedine = X, &
comménfurabilibus fe- _ A%
o K3 cundd

A
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cundum vnum aliquem modum ex antedie
¢tis,rationalis eft. ‘ Cot

\ .
Theorema18. Propofitio 21.

Sirationale fecundum li- e% \

neam rationalemapplice- A

tur, habebit alterum la. 4\; )
tus lineam rationalem & e
commenfurabilem longi. '
tudinelinez cui rationale ¢ B2
parallelogrammum ap-
plicatur. L
Theorema1g. Propofitio 22.
‘Superficies retangula contenta duabus li-
neis reQis rationslibus -
potentia tantum commé- p B C
“furabilibus, irrationalis
eft. Lineaautem que il- @
lam fuperficiem poteft,
irrationqlis & ipfaeft:vo- A
cetur verd medialis.
Theoremao. Propofitio23.
@aa'rati linez medialisapplicati fecun.

-

 dum
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dum lineam rationalemalterum Jatus cft lis
nearationalis, & incommenfiirabilis longi~
tudinelinezfecundum quam applicatur.

Theorema1.Propo-
: A
fitio24. )g "—l?—"‘%’
- . PR TIRT F D ¥
Y.ineare@a mediali com.
méfurabilis, eftipfa quo- G'%_{
que medialis, ’ R ] ‘

<
Theorema 22.Pro-

ofitio 2 5. c_ B D
Parallelogrammii reGin ,
gulum contentum ex li.
- neis medialibus longitu- @
dine comméfurabilibus,
medialeeft. : A

+ Theorema 23. Pro-
pofitioz6, - - ¢

Parall-;l;gmmmum reGangulum compre-
henfum X W ¥ E i ) ’

duabusli- 1 »

lneismedia - c

ibus poté ) .

tiatan}:ﬁm -1 k\" : U@ .

commen- . T

fursbili. — :

bus,velra N MG

tionale ¢ft,vel mediale. i}
K 4 ‘Thﬂo_



124 EVCLID, ELEMEN. ‘GEOM,

Theorema 24.Propofitio 2.
Mediale
né eft ma- B c ‘
ius quim § .
mcd(ilale ] _oﬁ‘ b%
fuperficie [ -
rationali F K > =,
Proble.4. Pro. A
- pofitio28. —
Medialeslineasinue. C
nire potentia tantum -
commenfurabilesra. B
tionale. comprehen-
dentes. - D
' A
Problema ¢. Propo-
fitio 29. D,
Medialestineas inue..-
nire potentia tantim B -
commenfurabilesme .
diale comprehenden. Cc
dentes. ' -

P;roblo-'
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Problema 6. Propofitio jo.
Reperire duas rationales i
potentia tantim commé- ¥ 1

furabiles huiufmodi , vt ~
maior ex illis pofsit plus / .
qudm minor quadrato li-

nex {ibi commenf{urabilis A. R, »- B!
longitudine. Coees Feovss D'
_ Problema 7.Propofitio 31.

Reperire duaslineas mediales potentia tane’
tim commenfurabiles
rationalem fuperficiem A& ‘
continentes,tales inqud, r—t—tmi—t—tmtet=d
vt maior pofiit plus - & -
quim minor quadrato

i

linez{ibi commenfura- B %
bilis longitudine. { , D
. B . ol ‘ - ‘
Problema8Propo- . ..
fitioga.”
Reperire duas lineas . -~ A >
mediales potentiatan- = ———
sdm commenfurabiles _ D ...y
medialem fuperfici- """
em continentes, huiuf *B
modi vt major plus """
pofsit quim miner E
quadratolinezfibics. =~ =
menfurabilis longitu- - c
dige, - <. - w——
- K g Proble
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Problema 9. Propofitio’ss.
Reperire duas rectas potentia incommenfu.
rabiles,quarum quadrata fimul addita, fa.

ciant fu. : .
perfici. 9%!
emratio- ,
nalem,pa: "%ﬁ

rallelo. -

grammit
vero ex D .B
ipfiscontentum fitmediale.

: Problema to. Propofitio 34
Reperire lineas duas reQas potentia incom.
menfurabiles; conficientes compofitumes

ipfari qua N A
lﬁ'atismc.‘)%" S SN
diale,pa- D )
rallelogrd - o

mumverd
ex ipfiscd
tentumrtaA - - i ]
tionale. . ) :

' -Pioblcmau.l’ropo- :
- fitio 35
Reperire duasineas rectas potentia incoms-
menfurabiles,conficientesid quod ¢x ipfa.
gum quadrats componitur mediale, ﬁa:,iul-
7,'~':\ R i ue

Y
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4ue parallelogrammum ex ipfis contentum,

;inedgafo.quod' preterea parallelogrammum’
t in- o )

X qua- ' /
dratis ip- .
finm X ¥ TR

"PRINCIPIVM SENARIO-
rum per compofitionem.

<Smen- .
fu‘rag!: o .
cbpofito - I7N

Theorema 25.Propofitio 36.
Si duz rationales potentia tantim commen.,
furabilescomponantur,totalinca erit irfas
tionalis. Voce- )
i 30 B 6 ©
tur autem Bilb— + w— -
aomium :

“Theorema 26.Propofitio 37.'

Si duz mediales potentia tantim commen.,
furabiles rationaje continentes componane,
tur, tota hn_ca‘ A » P
eft irratioralis,+ |
voceturautem Bimediale prius.

0 Thess

) +

o
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Theorema27.Propofitio 38.

Si duz mediales (Poteqtia X Bo. B. ARLE.O"

tantum commen{urabiles .

mediale continentes com.

ponantur,tota linea eft ir-

rationalis. vocetur autem
Bimediale fecundum.

, EK

=T heorema zS.?roPoﬁ;io 39.

Si duz re&z potentia incommenfurabiles

- compenantur conficientes compofitum €x

quadrats ipfarum rationale, parallelogram.

;pum verd ex ipfis contentum mediale, tota

incare .
&a c&‘rK ? —? '

irrationalis. Voceturautem linea maier.

Theorema 29.Propofitio 40.
Si duz reé&e potentia incommenfurabiles
componantur,conficientes compofitum ex
ipfarum quadratis mediale,id verd quod fit
exipfis,rationale , tota lineaeft irrationalis,
Voce- x 3
tur- aue- . —t
tem potens rationale & mediale.

~

~

. Theoremao.Propofitio 41.
Si duz reQa potentia incommenfurabiles
componantur,conficientes compofitum ex
qun‘tf:atis iplarummediale, & quod conti-
~ : . netur
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netur ex ipﬁs, mCdiale,&. p . ’ Pe]
pratereaincommmenfas 2 G X
" xgbile compofito ex qua- |

d:ratisipfa:um,m{nm_:‘f( ‘Q%,
eftirrationalis. Vocetur | % |~ o

autem potens duo medi. |
alia. . E H

Theoremazr.Propofitio 42.
Binomium in vnico tantdm pun&o diuidi
turin fua nomi=~ o \
na,ideftinlincas 2> < B
€x quibus componitur.

Theorema 32.Propofitio 43
Bimediale priusin vnico tantam pun&to di.
uiditurin fua  , .+ p @ B
pomina. it —t

Theorema3;.Propo- A
fitio 44 E

Bimediale {fecundum in
vnico tantim pun&odi.
uiditur in fua nomina,

Theorema 34-1"1"0-

. _ | pofitio q5. ‘
:.mca maiorin vnico taatdm pun&o diuis
- ditgrin ' ' "-

fua no~ A/ ~_? B

Rina, , Theaw

&
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. Theorema 35. Propofitio 46,
Linea potens rationale & mediale in-vnico
tantim x P ¢ ¥
pun&o - e S
dividitur infuanomina.

Theorema36.Pro- x B C D
. pofitiod7. 1 x y M
1 inea potens duo media-
lia in vnico tantum pun- -
&odiuiditur in fua no- t‘%&
mina.

F P G

DEFINITIONES
- .« fecundz.

" Propofita linea rationali, & binomio diuifo

. in fua nomina , cuius binomij maius no-

1 men,id eft, maior portio pofsit plufquam

minus nomen quadrato linez fibi, maiori

_inquam nomini,commenfurabilislongi-

tudine:-

. B I L .
Si quidem maius nomen fuerit commenfu-
rabile longitudine propofitz linez rationa-
}i, vocetur tota linea Binomium primum.

Si verd minus nomen, id ¢ft minor portio -
Binomij,fuerit commenfurabile longitudi-
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‘mepropofitz lineg rationali,vocetur tota lic
nea Binemium fecundum:

, 3
Si verd.neutrum nomen fuerit commenfu-
rabilelongitudine propofitz linez rationa=
1i,vocetur Binomium tertium..
Rurfus fi maiusnomen pofsit plufquam mi-
nus nomen quadrato linez fibi incom-
menfurabilislongitudine: .
L 4
$i quidem maiusnomen eft commenfurabi,
lelongitudine propofitz linez rationali,vo.
getur tota linea Binomium quartum:

\ .5

Si verd minusnomen fuerit commenfurabl.

lelongituding linez rationali,vocetur Bine.

mium quintum: :

56 »

Si verd neutrum nomen fueritlongitudine

commenfurabile linez rationali, vocetur il

la Binomium fextum. -
— D

Problema 12.Pro. ‘ 1 C
" poftio 43. E 16 F G

[

H
Repetire Binomium -
primum. AvernCounB
- (T I

Probles
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Problema 13.Pro- ’ ..
Poﬁtio 49. - A..l.”'..c-.’ .
. 12 .
'Reperire Bingniium fe- » - 0
‘cundum. = s '
bty
r—t :
| ‘ e
Problema 4. Pro- I SR
POﬁtiO 50- ) Anclo'oonlo;"wCl'...
0 -
- ‘D -
B

Repcri;f —r—t—t
r;B_,inoL Ao G ¥ F,

. _—d )
mium X6 .
tertii. . :
' Probleiha 15. Pro-~ ) -8 -
P0ﬁti° ’!‘ A.l. Ol.l.l&cl....'n
i e e e e - X6 |

Reperire Binomium £ 10 @
quartum. | E-r—v-c—-———-l
N P,

Proble.
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.. . 16 4
Problema16:Pro.  AwsessscscssnnscConie

T fitio 52, ’;

Reperire Binomiun EI » F 6 @
quintum. - S . )
NI 1 é
e ) .“ e ) Auuuuuc“.‘"B

. Probl.17.Pro-. 16
P°ﬁti° 53‘ ’ D--oottcc--a-olno.‘..

G A ] 20 ‘
Reperire Binonimii B3 >
fextum. P ¥ 9 ’if'i

| e

Theotetha 7. Propofitio s 4.
Si fuperficiescohtenta fuerit ex rationali &
{llanrfi-

Bino. ) .
mio pri

\\
perficie ,
ampo- o 5 CLKH B \

mo-, i,

nea que

tefeftirrationalis,que Binomium vocatur.
L Theore

+
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Theorema 38. Propofitio s3.
* Sifuperficies contenta fuerit ex linea ratio.
nali & Binomijo fecundo, linea potens illam.

MLy x 3t
irratio- J N A

nals, '

que Bi. ‘ﬁ(\

mgdxalc

primum Q ) e
vocatur.

Theorema z9. Propofitio « 6.
Sifuperficies contineatur ex rationali & Bi«
nom o o
tertioli- T

2 qua

of

. I
illam fu- "
erf Ci-

P - &
-em po- -

irrationalis-qua dicitur Bimed;alc fecundit.
Theorema 40.Propofitio 5.

Si fu-
. perfici
€s con-
tinea. '
tl}_rcx
ratio. '
E]‘:g‘ B HXLCAJ °




V
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mio quarto,linea potens fuperficiem illam,
eftirrationalis,quz dicitur maior.

“Theorema 41.Pro-
pofitio s8.

Si fuperficies contineatur ex rationali & ‘Bi-
nomio quinto,linea qua illam fuperficiem

oteft .
fﬁir— Dﬁz d» T }\ x
ratio- | i » L __Ix
nalis, {-
quedi
citur
Pots S~HKT < - ®
ratio- :
nale & mediale:
. Theorema 42Pro.
pofitio s9.

Sifuperficies contineatur ex rationali &
Binomio fexto , linea quz illam fuperfici-
em poteft ft irrationalis, quz dicituf.

D L 2 potens
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potensdio mcdxala. o

Z HKLCS o

Theorema 43.Pro-
pofitioso.
.Quadratum Binomij fe.®
cundum lincam rationa- |
lem applicatum , facit al-
terum latus Binomium
primum.

RPN

Theorema 44 Pro- " K|
pofitio 61. »

(Ladratu Bimedialis pri-

mi fecundum rationalem

lineam applicatum, facit
alterum latus Binomium |
fecundum.
Theorema 45.Propo- ;!......__g,_..;

o fitio 62.

.andratum Bimedialis®
fecundi fecundum ratio-
nalem applicati, facitalte.
riJatus Binomii tertium,
Theo- E
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Theorcma 46.Pre. .______‘
pofitio 63.
Quadratem linee maio-
ris fecundum lineam ra.
tionalem applicatum’, fa
citalterum latusBinomi-
um quartum. E

'I'htorema47 Pm- R .
Quadratum linez poten- B} e
tis rationale & mediele -
fecnnd um rationalemap
plicatuim facitaleerum la .
msBmonwmqmntum 1: i

T.hcprem=48 Pro- h-—————-n :
pofitio 65,

Quadratum linez_poten- o
* tis duo medialia fecundid
rationalem applicatum,fa.
citalterum latus Bipomia

fe\xtum. E HL X
" Theorema 49. Propoﬁtio 66.
Linea longitudine com- A E B

menfurabilisBinomio eft
- & ipfa Binomiumeiuldé C F D
ordinis, S ;

.L's 'ThES-
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Theoremaso.Propofitio 67+ .’
Linea longitudipecom- A - E B
-menfurabilis alteri.bime- - - :
dialium,eft & ipfabimedi. B F D

alectiam eiufdem ordinis. -

Theoremi 51.Propo- A E .B
fitio68. v }——
Linea commenfurabilis C- ~ E- D

linez maiori, eft & ipfa
maior.. S ST

. Theoremasz. Propofitio 69- -~ 5
Linea commenfurabilis linez potenti ratio»

Y
3

nale & mediale, cft & A E B
ipfa linea potens ratio- ' s
hale & mediale. C F

b

Theorema 53. Propofitio 7o,
Linea commenfurabi-
lis linez potenti duo A E
medialia,eft & ipfa li- F
:le'a potensduomedi- C “F
ia. :

B

Theorema s 4.Pro.
_pofitio 7.

Si duz fuperficies rationalis & medialis fi..

mul componantu,lines quetotam fuperfi-
SN A ciem
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ciem compofitam poteft, o
oft vna ex quatuorirra. R% EH
tionalibus,vel ca quz di f
citur Binomium , vel bi-
medialeprimum, > vel li-

nea maior, vel linea po_l——r—g, r——
* tensrationale & mediale.

. Theorcma 55 Propo{‘ tio 72.
Siduz fuperficies media.

lesincommenfurabilesfi. -

mul componantur, fiunt®:

reliquz duz linez irra

tionales, velbimediale fe.

cundum, vel linea potens

duomedialia.

SCHOLIVM

$momm» & cetera mrﬁqma Lneasrratios
mla,ueqm  fiant eadems csm linea medials,ne-
qlu spfainer fe. .

8 quadratnm lince medialis applicatum fe-
amdmn lincam rasionalem , facst alterum latss
lincam rationalems, & longitndine sncommen[i-

 yabstem linee focundum quam applicatnr | boc
off lince rasionali,per 23. _
Quadratum vero Binoms) fecundumrasionalens
applscatnm. facis alserum lasss Binominm pri-

mum per 6o.
- b g L ¢ . Quidra
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Osadrasum vero Bsmedialis prsmi fecundumts
vatsonalem applicasum, facis dmm laws ‘Bi-
nominm fmmdnm perér.

Quadratum vero Bimedials fecandi fecxndums
rasionalem applicatum facit altersm (atms Bins.

msIHMs LEY 1SN per 62.

Onadratum vero linee masorsis /'mm&m ratie.
nalem applicatum facis alterums latss Bmomm
gnartum.per 63. :
Qnadratum verelinee pmml rdmmle & me.
dsale fecundum tationalems spplicatven, facit al
serum latus Binominm quimsm per 64, -
Quadratum verolincapotentis dwo medalin fes -
cxundum yasionalem applicarnm, fucis alterwms
batws Binominm fextum per 65. .
Cuom sgirnr dréta lawsra, gue lntitudines vocan-
tur,differant & 4 pnm ldmudme,qnonm of

- vationalis, cmm dfferant eo  ind
St Binomsia dinerforum arlmmp mf effsns
g’tpfdmmm. dgﬂ?rm:ﬁm

.. SECYN.
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terius fcrmoms,qmc(’c dede. -
traltione. SR
Principium fenatorium per detra&xonemﬁ

ot al
B

- Theorema y‘.Pro—
pofitio 73,

Si de linea rationali detrahatur rationalis
potcntxatantixm commenfurabilis ipfi to-

refidua eft irra. A C B
tlonalls, veceturaus 4
tcchﬁduum.

. Theorema ;7.Pro. cad

pofitio 74. ' o

Si delinea mediali detrahatir medialis pa.
tentia tantum commenfurabilis toti limez,
- quaz verd detra@a eft cum tota contineat fus
perficiem rationalem , refidua eft irratio.

nalis.Voceturau. A , C B
tem Refiduum -
mediale primum.
Theorem3 58.Pro.
pofitio 75.

Sidelinea mcdxah detrahatur medul:s po-
L 5  uais

1
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tentia tintim -commen. A -5 3
furabilistoti » qua verdR
‘detraBaeft,cim totacon.| -
tineat fuperficiems media- R :
lIem,reliquaefti irrationa.
lis. Vocetur autem Ref;.
duum medialefecundi. L H E -

¢
i

T Theoren;q”Propo_
... fido 6.

—

Sidelineare&a detrabatur rec'ta potentia
incommenfurabilis tati, compofitum au-

© temex quadratis totius linez & linez de.
tradz fit rationale, paralldlogrammum ve-
10 ex fj{dem contentum fit mediale, reliqua

linéa eritirrationalis. A c B
Vocetur autem linea
minor.
Tbeorema;S Propo. -
ﬁuo 77,
Side linea gc&a detrahatur recta poten.
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tia incommen(urabilistotilinez, compofie
tum autem ex quadratis totius & linez dee
traQte fit mediale,, parallelogrammum ve-
rd bis ex eifdem contentum fit rationale,
reliqua linea eft irrationalis. Vocetur
autem lined faciens cum fuperficie rationa-
litotam fuper- A C B
ficiem media-
lem..

Theorema 59. Propo-

. Sidelinea re&a detrahatur re&apoten-
tia incommen(urabilis totilinez , compofiy
tum autem ex quadratis totius & line=
déradz fit mediale , parallelogrammum
“verd bisexijfdem fit etiam media]e: pre-
reafint quadrata ipfarum incommenfu.
£abilia parallelogrammo bis ex ijfdem con-
tento”, reliqua linea eft irrationalis.
Vocetur autem linea faciens cum fuper-

ficie
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Co . B G B
ficemediali : y
totam fuper-- B
ficiem medi.
lem. 7

X [

. Theorema 6o.Propoﬁtlo 79
Refi duo vnica t.mtum linea re&a comungx.

tur rationalis, po- A B C
_ tentiatantim com- =~
menfurabilis toti linez, :

Theotéma 6t Propof' itio 8o.
Refiduomediali primo vnica tantdm linea
coniungitur medialis, potentia tantlim com-

menfurabilis totiy A = B C D
ipfa cum tofa conti.. 1=
nens rationale. :
Theorema6:.Pro- x p ¢ p)
pofitio 8. -

Ref duo mediali fecun. E_H__ M N
do vnica tantim coniun- { '
gitur medialis, potenti-
tantim commenfurabilia |
toti ipfa cum tora conti: f—rp
wens mediale.

Theorema 6; Propof itio 820
Linez minori vnics tantim re&ta coniungl
wr
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tur potentia incommenfurabilis roti , facie
¢ns cum tota compofitum £x quadratis $p=
farumrationale, id A BC D
verd parallelogram. —t !
mum,quod bisex ipfis fit, mediale.

Theorema 64.Propofitio 83.
Linez facienti cum fuperficierationali to.
- tam fuperficiem medialem , vnica tantim
coniungitur linea reita potentia incom.
menfurabilis toti, faciens qutemicum tota
compofitum ex quadratisipfarum, mediale,

idverdquod fit A . BC D
bis ex iplis,ratio- — -

nale.

‘Theorema 65. Propofitio 84+
Linez cun& mediali fuperficie facienti to-
tam fuperficiem media- ,
lem, vrl:ica tantdm con. A BS X
jungitur linea potentia et
toti .incommenfurabilis, | -~
faciens cam totacompo-| - %
fitum ex quadratis ipfari ‘
mediale,id verd quod fit* * =
bisexipfisetiam mediale,, & praeterel facis
enscompofitum ex quadratis ipfarum incé-
menfurabile ei quod fit bisex ipfis. |

" DEFINL




146 EVCLID. ELEMEN. GEOM,
DEEINITIONES -
v TERTIE,

Propofita linea rationali & refiduo.
1 .
Si quidem tota,nempecompofitaex ipfo re.
fiduo & lineailli coniun&a; plus poteft
. quiam conjun@a,quadrato linez fibi c6-
menfurabilis longitudine, fueritque tota
{ongitudine commenfurabilis linezpro-
pofitg rationali,refiduum ipfumvocetur
Refiduum primum. .
X o 2
Si verd.coniun&a fuerit longitudine com-.
menfurabilis rationali, ipfa autem tota
plus pofsitquam coniun&ta, quadrato li-
nez fibi longitudine commenfurabilis,
refiduum vocetur Refiduum fecundum.

3
Siverd neutra linearum fuerit longitudine
. commenfurabilis rationali, pofsitautem
ipfatota plufquam coniun&a, quadrato
lincz fibi longitudine commenfurabilis,

vocetur Refiduum tertium.

Rurfusfi tota pofsit plus quim coniun:
&a,quadrato linez fibi longitudine incom.-
menfurabilis. :

4
Etquidem fi tota fuerit longitudine com-
menfu-



. "LIBER - X. i fgm
menfurebilis ipfi rationali , vocetur Kefi.
_duum quartum. o ‘
P “ oy * =
Siverd caniun&a fuerit longitudine come
* menfurabilis rationali , & tota plus
ofiit quim coniunéta, quadratolinex fi-
i longitudine incommenfurabilis,voce-
tur Refiduum quintum.
6
Si verd neutra linearum fuerit commenfu
rabilislongitudine ipfi fationali, fuerit.
quetota potentior quam coniunéta, qua-
drato linez fibi longitudine incommen-
furabilis, vocetur Refiduum fextum.

Problema 18. Pro- ﬁ .

‘ 'Poﬁ?io 850
ST . 3¢ &
Reperire primum Refi- %
duwum. '
: 16 ‘
N D...ll.lF‘.l'.l...E
: 7 9
. P-roblema-xg.Pro- \-—£~
. pofitio 86,
T e ¢
Reperire-fecundum
. « S|
Reﬁd“um‘ D..-...Q..F‘..O.I..IB

t 74 9
Proble.
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E sensadedvee

Problcma 20, Pro. )
poﬁno 87 B.........D.......c
g s .. 7
Ke R s
perire tertxum - x H &
| ﬁduum. o ,l-c . ‘
' ‘ [ ]
yProbl.21.Pro. . A
“:pofitio 88. g =5
Reperlrc quaf- H
wmRefiduum. p, '...'. FonE
obl o i
; Problemaae.Pro<
pohtj‘o 89. ‘;""‘E"".';'
ety
H.
cherxrcqumtumka NV
ﬁduum. D ooooooo F-o-oE
SRR 5.7
‘,.J?a:oblemaz; Pro- ,.___1._..4 ,
poﬁuopo. i ¥ H @
K B

..

duum.
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. “Theorema 66. Propofitio g1.
Si fuperﬁcxes contineatur ex linea rationali

&X‘Cﬁ_ X, l L P, 1E ¥
duopri- [TV I [°

mo, li- k
ﬁca,gmg L. Oﬁg
illam f,_
ptrﬁm
Pmc{t € B HIK R T =N
éﬁ{eﬁduum

" Theorema 67.Propofitio g2.

St fuperﬁcxes contineatur ex linea rationali
& refi-

X B _EF¥e¢ L N _&
duofe <
-cundo, RE Y/ 'Y
linea ,_% e //
que il- b .
lam {u
perfici ¢ HIK W

em Poteu,c& reuduting mediale pnm um.

“Theorema 68 Propol’ tio 9;, 4
q;ﬁ'”ir’ b ? DEFe LN
tiffeatlir

exlinea {%’ 'll E

rationali
& refi- -

‘dugiver- &

~. M
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tio, linea quzillam fuperficiem potéft eft - e
fiduum mcdlale fecundum.

Thcorcma 69.Propof £i0 94-
Si fuperficies continearur ex linea ratlonah

& refi- Ay l L l’ul! ) {3 7% N -8
duo | L .

uartO, . l
eaque L O%; Ky L/
lllam fu: ‘

perfici- | zl-

em po- € B HIK R T™ N
teft, eﬂ:lmeammor o

Theorema 70. Propoﬁtlo 95.
-Sifuperficies contineatur ex linea rationali
& refiduo quinto,linea qua iftam fuperfici-

em poteft eft eaque dicitur cum rationa-
I fu,

L ‘' N - @

» perﬁ._ LS 2. EF?
cie fa- 3%
ciens ¢ X
totam z
media-
lem. x
Theorema 71. Pro.
‘ pofitio 96.

Sifuperficies contineatur ex linea rationali
&
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.

il

& refiduofexto,linea quz illam fuperficiem

N a

poteft, X . » E¥a
eft ex | .

cum < | -

media € B H 1

It fu.

peirﬁtie totam medialem.

'y Theorema 72. Pro—
pofitio 97.

Quadratum refidui fecun.
dum lineam rationalem ap.
plicatum, facitalterum latus’

r;ﬂduum primum

quedi 4 y
citur rﬁi 10 B
facigs! | g = R

L

N

1

_Theorema 73 Pro- g Q

pofitio 98.

%adratum refidui me- |

dialis primi fecundum ra
tionalem applicatum,fa.
citalterum latus rcﬁduu,
fecundum.

Theorema y4.Pro-

pofitio9g.
uadrati refidui media~

lis fecundi fecandum ra- |-

tionalemapplicatum, fa-

dtalterum Jatus reﬁduu o

tertium M 2

J)

Al

.'\

sy ].

x

.
| -
| !
¥
e
K
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Theoremi 75.Propo. & . '8’ &
fitio 1000 o S ¥y NKM
Quadrstum fine@ mino-
ris fecundum rationalem
applicatum facitalterum
latus refiduum quartum.

"T'heorema 76.Pro-
pofitio 1ot
Quadratum linegcumra L.
tionali fuperficie facien-1 =)
tis totam medialem, fe-] @
cundum rationalem ap-{ °
plicatum, fagit alterum 5 :
latusrefiduum quintum, -
Theorema77.Pro- A B_@°
. pofitio 102. c __ ¥, NXm
Quadratum linéz cum T
- mediali fuperficie facien- %
tis totam tedialem, fe- |
cundum rationalem ap- |
licatum , facitalterum 5~
atus refiduum- fextum.
Theorema #8.Propofitio 103.
Lineatefiduocom- A - p " =
menfurabilislongi- .~ _
tudinc.e&&ipfa§c. - A
fiduum, & eiufdemordinis,
_ Theorema »9. Propofitio 104+
Linea commenfurabilis refiduo mediali, eft
A . &

o
]

o i )
rd

(@)

X H

Lyt
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&ipfarefiduumme- £— P B

diale,& elufdcm or:!c »

dimrn S —+ =
_ T}xéorema Xo.Propo(' tio10s.

L neacommenfura. ALE »

‘bilis lingz mjinori,
&ipfa lmeinmx. F - ],')
nor. - ‘
"Theorema & Propofitio 106,
Lineacom menfurablhs linezcum rationali
fuperficie facienti toram medialem,eft & ip-

Iy

falinea cum‘ratlonal; A__ B E

fuperficie faciensto-.¢__ D xr

tam medjalem. N R
Theorema 8. Rropof itio107.

Lined commenfurabilis linez cum mednah
fuperficie facienti A m X
totam medialem, ’ t =
eft&ipfacapme- & D x
diali fuperficie faciens totam medialem.

Theorema 8;. Propofitio 108,

Si de fuperficie rationali '
detrahatur fuperficies me- &g ¥ XE
dialis,linea quzreliquam B__ ¥ _|
fuperﬁqqn pateft, eftal- £ It
teratraéxduabusi xrrano- It
nalibus,aut refiduiim, aut T
,lineaminor.

1——r

M 3 Theo-
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* Theorema 84.Propotitioiog "
Side fuperficie mediali m
detrahaturfuperficies raA_Tc
tionalisalizdugirratio.} . L. 1]+
nales fiuntautréfidgum
mediale primum, "attci :
rationali fuperficiem fa. 3 P¥ §.%
cicnstotam medialem, .

a

Theorema 8. Propoffno 110,
Si defu(fcrﬁcxemedlah detrahatur fi 1perﬁ~

- ¢iesmedialis que fitin-
commenfurabths toti, re N .
lique duz fiuntirratio. 1
nales,aut refiduum me- B
diale fecandum j aut cd
mediali (uper£icie facies .

totam medialem.

Theorcma.86 Pro-. X B
pofitio.ns. D a E )

Linea quz Refiduum di.
citur, non eft eadem cum
¢a quz dicitur Binomii, L .

SCHO-
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SCHOLIVM.
Lineague Refidunm dicitnr , (& catere quin-
quie eam confequentes vy atsonales,neque linea
- mudsali negue fibi ipfa imter (¢ [unt cedento.
Nam guadratum linee medialis fecundunts
rationalem applicatum , facit alterum latus,
" rationalem lineam longitudine incommenfu-
" vabilem es,(ecundum guam applicatar perzs
Quadratumvero refidns fecundum rationalem.
applicatum, facis aleram litus vefidunm prée
mum perg7. ,
Quadratum ver refidui medialis prims fecan-
+ dumrationalem applicatum facit alserwm ia
vses refidusm fecundum per 98.
Quadratum vero refidui medialis fecunds | facie
- alierum latus refidunm tertinm per g9.
Qsadratum verolinee minoris, facit alternm
latws vefidnum guartam per 100,
Quadratsm verolinee cum rationali fuperficie
faciensis toram medialem facis alierum latus
xefiduum guintum pér 101,
Quadrainm vero lince cum mediali [uperficie .
_ Jacientis totam medialem, fecundum rationa-
* lems applicatnm, facit alternm laswe vefidunm
cxtumper 102, ‘ ‘
Cum igitur dilta latera, qua funt latsitndine cu-
sufgue parallelogrammi vnicuigne guadrate
o 271«&: & fecundum rationalem applicats,
sfferant & a primo latere , & spfa inter f&-
(n1am & primo dsfferunt . quoniam funt refr-
2o 'm 4
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dua nonesufdam ordinss )eonflat ipfas guogme
lineas irratsonales smeer fe differemees effe. Ee
quoniam demonfiraium eft, Refidunm non effe
sdem guod Binomium,qnadrata astews vefs-
dui & guingue linearum irrationalism ilind
. confeguentium. fecundum ravionalem appli-
cata faciunt alrera lateraex refiduss einfdem
ordinis cuiss funt O vefidua,guarnm quadra
taapplicantur rationals.fimiliter & guadra-
" taBinamiy & guingnelinearsm irrationali=
#m illud confequentinm, [ecundum. Tationa-
bem applicata, faciunt aberalatera ex Binoa
s einfdem ordinis cuins funt & Binomia,
quorum quadrata applicantur yatsonali. Er-
go bneasrrationales gue confequuntur Bina.
minm, O que confequuntsr refidnum, [unts
dmeer [¢ differemses. Quare ditlelinee omne

srrationales [iont nwmera 13. '
1eMedsalis, primwms. -
2 Binominms. 10 Refidunm mediale feo

3 Bimediale primam. * cundum.,
# Bimediale fecunds, 1 e MNnor.

5 Masor. 12 Faciens cumrationahi
6 Potens rationale @ fuperficie sotam me-
"h‘d‘ldku . " . .

7 Potés duo medialia. 13 Faciens cum mediall

8 Refidunm, Juperficie totans -

9 Refidunm mediale

'

S “Theofe.
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" Theorema 87. Propofitio 2.

Qfadratum linez rationalis fecundum Bi=’

npmium applicacd, A
facit alterum latus Pt
reliddum cuiusno- B 2 c
mina funt commen- '
iurabxha Bmorm) (L I
naiinibus, & in ea- e

" dem pr ‘i)omone —t
pratereaid quodfitRefiduum, eundem or-

diniefa retinet quer Binomiuny: *

Theorema 88. Propoﬁnon;
Quadratym linez rationalis fecunduin refi.

duum applicatym, facitalterhm Tatus Biga.'
mium, cuivsnomi. R 4
_nafunt commeénfii it
rabilia nominibus 8 D ¢
refidui & in eadem

proportione: pre-f——t—Fe 8§
tereaid quod fit Bj- e .
nomium, eft eiufdé _

ordinis cmus& Rcﬁduum. .

L

Theorcma 29.Pro.
pofitio 114,

$i parallelogrammum conuneatur ex refl
M3 7 due
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: : \ . A B
duo & Binomio, cuius no- "—"——-‘4‘ ~

mina funt commenfurabili: @’ E m
'wominibus refidui & in ea-"
* dem proportione, linea quz S
illam fuperficiem poteft, eft oy
sationalise L

>
-

¥ :_n{s
~ Theorema go.Propofitionts. '

Ex linea mediali nafcuntur linez irrationa-,
les innu- A

merabi- . ‘~ D
les,qua- = B = ° et T,
" rum nul. —Ff—-i—
lavllian- C
tedifta. — &
fum €a- D '
" demfit-

o Propofitio 116. '
Propofitum nobiseftode-  E..H..F - §

monftrare in figuris qua-  Gee
dratisdiametrumeflefon- A __ ___B -
fitudineincommenfurabi
emipfi lateri.
< D

. ‘ELEMENTI X, FINIS.



EVCLIDIS

ELEMENTVM

VNDECIMVM, ET
‘SOLIDORVM
pﬂmﬂm..r

' DEFINITIONES.

Solidum ¢eft.quod longltudmcm. lautudu
nem,& cfa.fsltudmcm habet. :

2 S
Solidi autesm extremun eft fupcrﬁcies.

3
Lineare&aeft ad planum reta, cim ad re-
Ctasomnes lineas,a quibus illa tangitur,que-
que in propotfitio funt plano, reétos angulos
efficit.

. 4 :
Planum ad planum reGum eft,ciim recte li='
nez,quz communi planorum fefionjad re-.
&os angulos in vno planorum ducuntur,al-
teriplasoad recos funt angulos.

5
Re&zlinezad planum inclinatio,aeutus eft
augulusipfa infiftente linea & adiunéta al=:
~tera comprehenfus.cim2 fublimi re®illis:
usLinez termino dedudta fuerit perpendici
R laris,
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faris,atque 3 -puncto quod perpendicularis
inipfo plano feceritad propofitz itliuslinee
extremum,quod in codem eft plane, altera
rectalinea fueritadiun&a.
Plani ad planuminclinatio,acutus eftangu.
lusretis lineis contentus , que in vtroque
planorum ad idem communisfe&ionis pun.
Gum duéte,retosipfi fetioniangulos effi-
. ¢unt. ,

- Planumifimiliter ichfinatum effead pla-
num,atquealterdth ad alterum dicitur,cim
dici inclinationum anguli inter fe funt =-
quales. ' T

Parallelaplana, fiint que codem nohinci-
dunt,nee concurrunt. SR

" ¥ .
‘Similes figure folidz, funt que fimilibus
planis,multitudine zqualibus continentar,_

10 S

Acquales & fimiles figure folidzfunt, que
fimilibus planis,multitudine & magnitudi
nczqualibuscontinentur, -~ .. -

4 ‘
Solidusangulus, eft plurium quim-diarum’
limearum,que fe mutud contisgant, necin.
radem fintfuperficie,ad omaeslineas incli-
natio, L 2
T Aliter,
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. Aliter.

Solidtisangulus,eft qui pluribusquim duo..
bus planisangulisin eodem non confiften.
ttbus plano fed ad voum pun&um colleétis,
contmetur - ,
Pyramns eft ﬁgura fohda quz plams conti.
netur,ab vno planoad vnum punétum col.
leéta. :

Pnfma ﬁgura eft fohd;a quz planis contine.
tur,quorum aduerfaduo funt & =zqualia &
fimilia & parallela.alxa verd parallclogram-
ma.
14
Sphzra eft figura,quz conuerfo circumqui.
efcentem diametrum femicirculo contines
tur,cim in eundem rurfus Iocum re[htutus
fuerit,vade moueri caeperat; -
15
" Axisautem fphara, ei’c qmcf’cens illalinea
circum quam lcmlurculusconucrtxtur.

Centrum vcré S phzre eft 1dem,quod & for
micirculi, "

‘7
Diametér autem Sphzre, eft reta qu:edarq
linéa per centrum duta, & verinque fphe-
rz fupcrﬁcxe termmata.

IR i Cenus
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83 . -
Coanuseft figura, qua conuerfo circumqui«
elcensalterum Jatus eorum qua retuman.
gulum continent , orthogunio triangulo
continetur,cim in eundem rurfus locum il-
lud triangulum reftitutum fuerit,vnde mo-
ueri cceperat. Atquefi quie{cens re&a linea
2qualisfitalteri, qua circum reGtum. angu-
lum conuerutur, re&angulus erit Cwnus:
fin minor ambl ygwnius:{i verd maior oxy-
gonius. LI :
19
Axisautem Ceni,elt quiefcensilla lineacir.
cum quam triangulum vertitur. '
20
Bafis verd Cani, circulus eft,qui circundu.
&alinea re&adefcribitur. '
21 '
Cylindrus figura cft, que conuerfo circum
quiefcensalterum latus eorum qua reGum
angulum continent, parallelogramme or-
thogwnio comprehenditur,cim in ecundem
rurfuslocum reftitutum fueritillud paralle.
Togrammum,vnde moueri ceeperat,
22 SR
Axisautem Cylindri,eft quiefcens.illa re@a
!;nca, circum quam parallclogrammii ver.
titur, 3 -
BalesVE& o cylindri, funt circuli A duobus
aducr-
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aduerfislateribus qua cxrcumagunmr de.
fcnpu.
. 24.

Similes cwni& cylindri,funt quorum & axe
es& bafium dlamétrl proportionales funt,
2§
€ubus eft ﬁgura Tolida,quee fex quadratisz-

gualxbus continetur. :
. 26

Fetraédum eft figura, qua tnanguhs quat-
vor zqualibus & squllatens continetur. .

27.
O@édrum figura eft folida, quz o&o trian.
gulis zquahbus & zqullaterxs continetur.
Dodecaedrum figura eﬁfohda,quz duode-
cim pentagonis zqualibus, 2quilateris, &
@quiangulis cohtmetur.

‘Eicofaédrum ﬁgura cﬁ fohda,qus triangu-
lisviginti zqualibus & zqutlatcrns contines
tur.

Theorema1.Pro- e ey
pofitio.n. e o
ledam reftz linezpars ' |

in fubieto quidem non a
eft plano, quadam verd'
infublimi. :

Thcorc-
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Theorema 2.Pro-

pofitioz,

Siduz refizlincefe mu
‘wd fecét, in vno funt pla.
no : atque trianguld om.

¥,

ne in voo efl plano. CTEHTXK
Theoremas. Pro- ‘
__ pofitio3. '@
Siduo plana fe mutud fe-

cét,communis eorum fe.
&io eﬁre&aline’a 7 %Z oA
Theorcma4 Propofitio 4

SireQalinea reQis dua- o
bus lmex; femutud fecan- - ;-

tibus,in communi fe&tio. &
ne-ad re&os angulos in-
fiftac illadudto etiam per §
dpfasplanoad angulos re.
&os cnt L

Theorcma 5. Pro. .
* .péfitio 5.
Si r;&almea Ye@is tribus li- |
neis fe mutuo tangentlbus,
in communi fe&ione ad re-
&os aﬂgulos'mf iltat, illz tres
:c&z xm(no funt plano.




Th -+ LIYBER X1 - 16¢
eorema 6.Propo- x
fivos. P : g‘
Siduzre&z linexeidem
lanoad re&os fint angu.
os, parallelz eruntillz
reGtzlinez.

Theorema 7. Propofitio 7.
8i duz fint parallelz reGz linez,in quarum
vtraque fumpta fint que- X
libet pun@ta,illalinea que

ad ha¢ pun@a adiungi- \
tur, in codem eft cum pa-
rallelis plano. . ‘

Theorema 8.Pro-
pofitio 8. ,
Si duz fintparallelz re. |
&z linez, quarum alte-
ra ad reCtos cuidam pla-
no fitengulos, & reliqua
cidem planoad reGosan-
guloserit. o
Theorema 9.Propo-
' fitio 9.
Quz cidem reétz linez
funt parallele, fed nonin
eodem cumillaplano, hz
quoque funt inter fe pa-
rallele.
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. Theoremao. Propofitio 0. ~
Siduz reCiz linez fe mu- B
tuo tangentesad duasre-

[

as fe mutud tangentes \E -

nt parallelz,non autem ; 18
ineodem plano, ;illzan-

los zquales compre._| -
iendent.

Problema 1.Pro-

pofitio 11, -

A dato fublimi pun&o, 9

infubieGum planum per.
pendicularem reGam li-

neam ducere. %

Problema 2. Pro- .D B
pofitio 12, '

Dato plano,a pun&o quod inil-
lodatum eft, ad reos angulos

reCtam lineam excitare.
A C

Theorema .. Pro-
pofition. ¢

Dato plano,a punéto quodB
inillodatumeft, duz re-
Gzlinczad retos angu-

- los non excitabuntur ad

eafdem partes.
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~ ‘Theoremasz2.Pro- ' (

i pofitior¢. '
Ad quzplana, eademre-C \ X
Qa linga reQa cft, illa funt | 25
parallela. @ o%? Iﬂ
5 . D

‘ Theorema 73. Propofitio 1.
Si duz red=linez fe mu.
_tudtangentes ad duas re.”
Qas fe mutud tangentes *
fintparallelz, non in eo-

G
dem confiftentes plano, 5 “‘@ K

D

parallela funt qua peril-
las ducuntur plana.

Theoremas4.Pro-
. pofitiois.
Siduo plana parall¢la pta-
no quopiam fecentur 5.
munes illorum feftiones
funt parallela.

Theoremars.Propo- G| Ar—c©

Siduz re@tz linezparal- x| gF¥ |C
lelis planis fecétur ,in eal- .

dem rationes fecabuntu;. M| Biwn [N
N 3 Theo-
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Theorema 6.Propo-
fitioss. n..e A R
Si rea linea plano cui-
piam ad rectos fit angu-
los,illaetiam omnia que
peripfam plana , ad rectos
cidem plano angulose. ¢ X
runt.
Theorema 17, Propo-
fitio 19,
Siduo plana fe mutud fe-
cantia planocuidamad re.
&os fintangulos, commu.
nis ¢tiam illorum fe&io
ad reQoseidem plano
guloserit. .
- Theorema 18 Pro.

». pofitio 20. G? 2 ba,.
Si angulus folidus planis A
tribus angulis continea-
tur , ex his duoquilibet
vtut affumpti tertio funt
maiores. : B

Theorema 19.Pro-
pofitioat.
Solidusomnisangulus mi.
noribus continetur, quim
re€tis quatuor angulispla.

ats.
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Theorema 0. Propofitio 2.
Si plani tres anguli 2qualibus re&is contine.
antur lineis,quorum duo vtlibet affumpti,
tertio fint majores, triangulum conftitui
poteftexli = ,

Reis 2qua- B E
les,illas re-
&as con-
iungenti-
bus. - c
~—~17s £ ,

._Problema 3. Propofitio 23.
Ex planis tribusangulis, quorum duo vtli-
bet affumpti tertio fint maiores,folidum an-
gulum conftituere. Decet autem illos tres
angulos reétis quatuor effe minores.

B E B L R
. co re K L
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‘Theorema 2:,Pro.

pbﬁtio 24
Si folidum parallehs pla

nis contineatur, aduerfaX
illius plana & =zqualia’
funt & parallclogranu

ma.

.

- D
Pl
Theoremazs.Pro. I '.
_pofitio 2, K e
: B 9 R
Sifolidum parallelis pla & AR
niscontentum plano fe. -2
cetur aduerfis planis pa- E|
rallelo,erit quemadmo. § »
dumbafis ad bafim,ita |1 Sla
folidum ad folidum,  m H
P . | N Y
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Problema 4. Pro- ,

. A b v 4
pefitioz6. C"gi
Ad datamre@am lineam 9
ciufquepun&um, angu B
lum folidum conftituere
folido angulo dato 2qua.
lem: ‘XK H K- &

Problema 5. Propofitio 27. A
Adatare@a , dato folido parallelis planis.
comprehenfo fimile & fimiliter pofitum {o-
lidum I
ﬁaral]g. Na

is pla-

nispcqn- *ﬁ‘( ‘ ﬂl
tentum S
deferi- N @ =
bere. - A B .

- /

* - Fheoremas3.Propofitio 24 i
Si folidum parallelisplanis comprehenfum,
du&to Rer aduerforum planorum diagwnios
planofe. <. B-\'- N - o
umig, |\ | \y-
i%ua o+ 1 3
lidd a
hoc bplfa- , ‘
no bifas '
rdm fe. & - ¥ .
Csabitur -

[ 99

'ﬁw "‘Thééé
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‘L heorema 34.Pro-
pofitiozy.

Solida parallelis planis

comprehenfa,qua fuper
eandem bafim, & in ea-
dé funtaltitudine,, quo-
rum infiftentes linez in
iffdein collocantur re-
&is lineis , illafuntinter
- {ezqualia.

R

!

16

A

Theofema 25.

]

Pro.

poﬁno 30.

Solida parallclv plams czrcunfcnpta,quz fu.
N

per eandem bafim & in ea-
demfuntaltitudine, quo-

rum infiftentes linex nony

Jle

&

B

“in ijfdem reperiuntur re.
&islineis, illafunt inter fe
. =qualia. :

Theorema 26.

u\'

A

PI'O.

pofitio 1.

Solida parallelis planis sircunfcripta, qu=

vt

(1



in eadé T I ; [,,
in ca ) A

funtal. ¢ cﬁ
titudi - B L2

-

ne,z. "/
qualia ™ w o

funt in. X L F
Lterfe, H D A\e \ i
7 N L]
cX X »¢c in ‘

Theorema 27.Pro-
" pofitiozz.

Solida parallelis planis circunfcripta quaz ei.
ufdem : )
funt alti.

tudinis, "
eam ha.
bent inter
ferationé, m
quam bz-' X
fes. ‘
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* Theor. 8. Pro-
pofitio 33,
Similia folida pa-
rallelis planis cir-
cunfcripta ha-
bent inter ferati-
onem homologe-
rum laterum tri-
plicatam.

Theor. 29.Pro.
pofitio ;4.
Acqua- ¢
lium fo- -
lidorum

paralle.
lis planis
conten. /
torum A \
bafes c F
ajtirudi- /
nibysre- /"
ciproca-f
tur. Eti{/
folida A
paralle-
lisplanis
contéta,
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nibus réciprocantur,illa funtzqualia. .

‘ '\Tf:ibrgma 30.Propofitjo ;5.
Sidao plani fintanguli zquales, quorum -
verticibus fublimes re&z linez infiftant,
- quz cum lineis primd pofitis angulos ‘con-
tineant 2quales, vtrunque vtrique, in fubli.
mibus autem lineis quzlibet fumpta fine
pun&a,& ab hisad plana in quibus confiftie
anguli primim pofiti,ducte}fint perpendi.
culares,ab earum verd punétis , que in pla-
nis ﬁgnata fuerint,ad angulos primum pofi-

tosad- A D
funcz

&e li-
nez,

hz ca \
fubli- L 4
mibuszqualesangulos comprehendent.

Theorema ;1. Propofitio ;6.
Sirette . €, B __, , ), S
tres li- K H
nez
fint p-
portio. §
nales
quoc‘ E F
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ex his tribus fitfolidum parallelis planis con
tentum,equaleeft defcripto 3 media linea
folido parallelis planis comprehenfo , quod
#quilateram quidem fit,fed antedio =-
quiangulum. :
Theorema 32 Propofitio ;7.

*Sire&te quatuor linez fint proportionales;
fila quoque folida parallelis planis contenta,
quz ab ipfislincis & fimilia & fimiliter de.
fcribuntur,proportionalia erunt. Et fi foli-
da parallelis planis comprehenfa, que & fi-
milia & fimiliter deferibuntur fint propor-
tionalia,illz quoque rectz lincz proportio-
nales erunt. o :

. M
MYy
val -
¢c o F g ° &
- Theoreia 33. Propofitid;8.
Si plapum ad planum re€tum fit, & A quodi
puné&o eorumrquzin vino g
funtplanorum perpendi- .
cularis adalreram dua:
fit,illa qua ducitup perpé.
dicularis, in communém
cader planori {e&ionerh,

e s
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" Theorema 4. Propofitioze. - -
8i in folido parallelis planiscircunfcripto,
aduerforum planorum lateribus bifaridm
fe&tis, edutta fint X r
per fetiones plia- . - »
© na,communisilla ~
planorum feGio & N NS

folidi parallelispla 3 }\ t
ni circlifcriptidia, B : H|
meter, fe mutud

bifaridth. fecant.  © S\

AN ¢

.. Theorema s.Propofitio 40.
Si duo fint 2qualisaltitudinis prifmata, quo
rum hoc quidem bafim habeat parallelo-

gralﬂmum,illud verd triangulum, {itautem
parallelo- X m '

gramm H
trianguli © F \\
duplum
illa prif_’ ’ A A

mata e- ‘
. runt equalia.

R

ELEMENTI XI, FINIS.



DVODECIMVM,
‘ ET SOLIDORVM
fecunduna,

.. Theoremar. Propofitio 1. .
Similia,quz funtin circulis polygena,ratio-
nem ha-
bent inter
fe; quam
deferipta 3
diametris
quadrata. i

Theoremaz. Propof tioz.
Circuli eam inter ferationem habent,quam
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deleriptad diametris quadrata_. '

-

" Theorema3. Propofitio 3.

Omnis pyramistrigenam habens bafim’, in
duas diutditur pyramidas non tantlim zqua
les & fimilesinter fe,fed toti etiam pyrami-
di fimiles, quarum tr?w- g%‘ o~ %\,’
nz funt bafes, atq; in duo
prifmata zqualia, quz A

duo prifmatadimidiopy- )
ramidis totiusfunt maio-

ra. :

Theorema 4 Propofitiog.
$i duz ciufdem altitudinis pyramides trigw.
nas habeant bafes, fitautem illarum veraque
diuifa& in duas pyramidasinter fe 2zquales
totique fimiles,& in duo prifmata zqualia,
- aceodem modo diuidatur vtraque pyrami-
. dum quzex fuperiore diuifione natz funt,
iddue perpetud fiat:quemadmodum fe ha-
bet voius pyramidis bafis ad alterius pyra-
midisbafim,ita & omnia que in vna pyra-
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mide prifmata,ad omnia quz in altera pyrs
mide,prifmata multitudine zqualia.

; Theoremas.Propofitios.

Pyramldcs einfdem altirudinis,quarum tri

gonz funt bafes, eam inter fe rationem ha-
-bent,quam 1pf'x bafes.

”ﬁ @

Theorcma 6.Propofitio 6

Pyramides ciufdemalti-
tudinis,quarum polygu-.
nzfuntbafes, eam inter
ferationem habét, quam
ipfzbafes.

Theoremay.Pro-

pofitio 7. E o

Omné prifma trigunam

habens bafim, diuiditur

in tres pyramidas inter

fezquales, quarum tri-
gonz funt bafes.

Theo-
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Theorema §. Propofitio 8.

Similes pyramides qui trigwnas habent ba.
fCS. in
tripli-
cata
funtho
molo-

lateri
ratione
’ Theorema 9.Propofitio 9.
Acqualium pyramidum& trigwnas bafesha
bentium reciprocantut bales cum altitudi-
nibus.Et quarum pyramidum trigwnas ba.

{es haben L
tium reci '

rocatur o
ga(’cs cit v =
altitudi - J
nibus, ille " H \
funt 2. ¥,
quales. .

‘Theotema to. Propofitio 1o.

ani‘s A H
cwnus ' R A= n
tertia \\
pars B np E
eftcy. \\ 1 !
lindrn E NZ< 2 A
undé ) ¥
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cum ipfo cwno bafim habentis, & alntudx-
nem zqualem.

Theoremari. Pro-
pofitioar, -

Cuni & cylindri eiufdem altitudinis , eam
inter fejrationem habent,quam bafes.

Theoremat., Propo-
fitio 12. \
Similes cani & cylindri,triplicatam habent

inter ferationem dzametrorum , quafunt
in bafibus.

Theo-



\
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Theoremai3Pro. €
pofitio 13, R 3
Si cylindrus plano fecus 4
fitaduerfisplanis paralle_
lo., “erit quemadmodume %
cylindrus ad cylindrum, ¢
ltaaxisadaxem. =
£
- Theorema 14.Pro-
pofitior4.
Coni & -
cylindri r@
quiine. 1
‘qualibus of
funt bafi-
bus, eam /-\
. L D
habentin. \
ter ferati. 7
onem,
quam al.
titudines. gy’ N
N
O 2

183

<<UR B a v
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Theorema 15.Propofitio 15.
Acqualium cenorum & cylindrorum bafes
cum altitu-
dimbus re. X

ciprocan-
tur. Etquo
UM C¥No-
rum& cys
lindrorum
ba‘escum
altitugini -
bus teci-
procabir, ¢
illi funte-
guales,

Problema1.Propo-
fitio 16,

Duobus circulis ¢itcumn idem centriim con-
fiftentibus,in maiore cir.
culo polygwnum 2qua-
Jium pariumd; laterum
infcribere, quod mino-
rem circulum non tan-
gat.
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Problema2.Propof(itior7.
Duabus fphariscircum idem centrum con..
fiftentibus,in maiore fphera folidum polye-
drum infcribere ,quod minoris fpherae fu-
perficiem non tengat.

Theorgma16.Propofitioss.
Spherzinter fe rationem habent fuarum
diametrorumtriplicatam.

ELEMENTI XII, FINIS,



EVCLIDIS
ELEMENTVM .

DECIMVMTERTI-
VM, ET SOLIDO-
THM LCTLINIL.

Theorema 1. Propofitio 1.

Si reGtalinea per extrema
& mediamrationem fecta
fit, maius fegmentii quod
totius linez dimidium af-
fumpferit,quintuplum po-
tefteius q’uadrati. quoda

totius dimidia defcribitur.

1 F

X./Cl

T Y

Theorema 2. Pro-
pofitio 2.

- SireQta linea fui ipfius fe-
gmenti quintuplum pof-
f1t, & dupla fegmenti hu-
ius linea per extremam &
mediam rationem fecetur,
maius fegmentum reliqua

Fm eftlincz primim po-

itz,

a1

| Theo-
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Theorema;.Pro- v ¢ B
pefitios.
Sirealineaperextre- y{G_f M
mam & mediam ratio- . A
nem feQa fit, minus fe- H—S<F—IN
gmentum quod maio- _
ris fegmentidimidium ¢ s E

aflumpferit, quintuplum potefteius, quod 3.
maioris fegmenti dimidio defcribitur, qua-
~ drati. ’ _

Theorema ¢.Propofitio 4.

Si refta linea per extre- x c B
mam & mediam rationé:
fe&a fit, quod 3 tota, B K

quodque 2 minore feg.
mento fimul vtrag; qua~
drata , tripla funt etus,
quod 2 maiore fegmento B G ¥
defcribitur, quadrati.

Theorema 5.Pro-
pofitios,

Si ad reftam lineam, . i .D
quz per extremam &
mediam rationem fe- | .
cetur, adiun@a fitalte- E T
rafegmento maiori - ﬁ& ‘
qualis, tota hzc linea

recta per extremam & mediam rationem fe-
) O 4 Qs

~— - -

3
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Qacit, eftque maius fegimentum linea ‘pii.
mum polita. .

Theorema 6, Propofitio 6,
SireQalinea ‘purd fiucrationalis, per extre-
mam & mediam rationem fecta fit | vrun.
quefegmentorum A C B
dAoyoghiueirratio. s e
naliseft linea,que
dicitur Refiduum,

Theorema 7. Propofitio 7.
. Sipentagwni zquilate- X
ri tres intzquales an-
ﬁuli,ﬁuc qui deinceps, §
1ue qui non deinceps
fequuntur,illud penta-
genum erit zquiangu-
lum, .

Theorema 8. Prq-
poﬁuo 8.

Si pentagwni 2quilateri & zquianguli duos
qui deinceps fequuntur
angulos reftz fubtendant
linez, ille per extremam
& mediam rationem fe
mutuo fecant, earumdue
maiora fegmenta, iphus
pentagwni lateri funt =-
.qualiz. ) )
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Theorema g. Propolitio 9.
Si latus hexagwni & latus
decagwni cic%em circulo
infcriptorum compofita p
fint, tota rectalineaper
extremam & mediam ra.
tionem fe@a eft, ciulque
fegmentum maius,eft he.
xagwnilatus,

Theorema 10.Pro-

pofitioro.

Si cireulo pentagu-
num =zquilaterum
jnferiptum fit,pen-
tagani latus poteft
& ‘latus hexagwni
& latus decagwni
“eidem cireulo in-
fcriptorum, ¢

Theorema . Propafitionr,
Siincirculo ‘purdv habente A
diametrum, infcriptum fit
pentagwnym 2quilaterum, B
pentagwni Jatus irrationa-
liseftlinea , qua vocatur
Minor.

QO s Theoe
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Theorema i2. Propofitio 12.’

Siin circulo infcriptum A
fic triangulum =quilate-
rum,huiustrianguli latus
potentia triplum efteius - D
linez,quz ex circuli cen- c
tro ducitur.

E -
Problema 1. Propofitio 1.
Pyramidem conftituere , & data fpharz c5-
pleiti , atque docere illius fpherz diame.
trum potentia {fefquialteram efle lateris ipfi-

us pyramidis.
D E_
A = ]
C :
= AN P
| . |

Problema 2. Propofitio 14.
O&aédrum con-
ftituere, ead; {phe-
ra qua pyramidé
compledti, atque

- probareillius fphe
rzdiametrum po-
tentia duplam effe
lateris ipfius otgé.

Sri.
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Problema ;. Pro-
pofitio 1.
Cubum conftituere,eaquefphera qua &
fuperiores figuras complecti, a;quc docife

illius D
fphzra

iame.
trum L. L \
poten. ¢ B
tia tri- 4
plam el - ¢
fe lateris iplius cubi,

Problema 4.Pfopo-
fitio /6.

Icofaédrum conflituere, eademdue fphera
qua & antediQas figuras compledti , atque
probare,Icofaédri latus irrationalem effe li-
neam,quz vocatur Vinor.
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Problema 5.Pro-
pofitios.

Dwdeca¢drum conﬁitm:.N
re, cademdue fpheraqua_j
& antedictas biguras com. "I\
pleci, atque probareda.
decaedri latus irrationa-Gl-
lemeflelineam ; qua vo-
¢atur Refiduum. »

h. 3

Theorema 6.Proe
Poﬁtio::.

Quin.

quefi § i X |
gura. E
ri la. B
tera
pro-
L

A K O €CTDLT B

pone-

re&

inter fe comparare.
SCHOLIVM.

- @Ai0 vero preter dittas guingue fisuras non pof-
- Jealiam conflitui fiouram folidam. que planss
& aquilateris & aquiangulis comtineatnr,
snter [¢ equalibus. Norn enim ex dnobus trs=

angulis, fedneque cxc alijs duabus figiri fols
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s conflitnessnr angulus.

Sedex tribws triangulue, conftat Pyramidss wi-
Snlus.

Ex guatsor antem, Oltacdrs,

Ex guingse vers,lcofaédrs.,

Nam éx trianguls fex & equilaterie & agui-
angwlis ad idem paunitum cocuntibms ,non fies
ungulus folsdns. Cumensm triangnli equslan .
sers angwlus ,rééls vnins befem contineas | €=
yunt esufimodifex angwls vellss guatnor egua.
les Quod fievinonpoteft. Nam folidus omnia
angulus minoribus quam retlis quatuor ane
GRlis continethir ,per 2141,

Ob eafdem fané canfis piegue ex pluribsus guim
Planss fex einfmods angulis folidus constas.
Sed ex trsbusqnadratis, Cubs angulus citinernr,
Exquingue,nullus porefl. Rurfus enim reiti

guatior erent..

Extrsbus autem pemtaganis equilateris & ¢
guiangulic,Dadecacdrs angulus continerns,

Sedex yuatndr,nullns potefl. Crims ensm penta-
Qo aguilaters angulns rellus fit . O quinta
re’li pars. ersint quatnor anguli vellis guae -
tuir masores Q -odfiers nequst. Nec fantex
ulys polygunis figare folidus angnius contine.
bt guod b guogue abﬁfnz«m fequainy.
Qnansobréperiprcnss efs, preser dsctas guine
gue fignras aliam figuram folidam non poffé -
confliuigue cx planss equsiaterss & eqmsa
angulss contsnearuy. : '

ELEMENT! XI1I. FINIS.



EVCLIDIS

ELEMENTVM DE-

CIMVMQVARTVM, VT
quidam arbitrantur, vtalijvero,
Hypficlis Alcxandrmx de
quingue corpo-
ribus,

LIEER PRIMVS,

Afilsdes Tyrius, Protarche, Ale-
kifk\ xandriam profectus,patrig, no-
X ﬂro ob difcipline focietatems coms-
RN mendatns , longiffimo peregrina-
22X tionistempore i eo verfatus eff.
(_ e J} different aliguando de [cripta ab Apo[lo-
nio comparatione Dwdecaédri & Icofaédrs es-
dem [phar« inferiptornm guam hec inter f¢ has
beantrationem \cenfucrunt ea non refle tradidifc
f¢ Apollenium: gua d f¢ emendata, vt de parre
axdsreeras,lsterss prodidernnt.E ga antom pofica
sncidi in alterum librum ab Apollonio editsimo,
qwi demonflyationem accwrate complecierernr de
repropofita, ex einfq, problematss sndagatsone
magnam equidems cepi voluptatem, llnd certé ab
omnibus perfpici poteft,quod feripfie Apollonins,
sm fit in omninm manibus. Qwuod antem

Sentsguantam coniycere licet , [indio nos pofiea
- ferip-

”
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[oriphife videmur, sd monsmentis confignatum
15bs nuncupandum duximus s vt gns felicster
clim in omnibrs difiiplinis tum vel maxime in.
Geometria ver[atus, [csté ac prudenter sudices
ca gua dsiluri umns ob eam vero, guaetibs cums
patrefuit. vite confuesedinem , quag, nos com= -

leiterss, benenolentiam, wraltationens spfam li-
benter andias. Sediam tempus eff | vt pramie
modum facientet, banc [yntaxim aggrediamur.

, Theorema 1.Propofitio r.

Perpendicularis linea, quz ex circuli cuiu-
fpiam centro in latus pen- :
tageni ipfl circulo inferi. B
ptiducitur , dimidia eft v-
triulque fimul linex, & ei-
Us qu ex céntro, & lateris
decagwni in eodem circulo
infcripti. ' :
Theorema 2. Propofitio 2.
Idem circuluscomprehendit & dwdecaédri
pentagwnum& icofaédri triangulum,cidem
fphare infcriptorum.
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‘,

‘Theorema 3. Propo-
fitio 3.

Si pentaguno & zquilatero & zquiangulo
circunferiptus fit circulus, ex cuius centro
in vnum pentagwni latus du®a fit perpen-
;iicularis:q'uod vio laterum & perpendicus

ary- 2.3

trige /
fies

con. i ‘
AV AN,
tur,

jllud € 877

equalecft dedecaédri fuperficieis

Theorema 4. Pro.
pofitio 4.

Hocperfpicuum ciim fit, probandum eft,
zuemadmodum fahabet dwdecaédri fuper-

cies ad icofaédri fuperficiem , ita fe habere
cubilatusad icofaédri latus.

Cubi
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- . Cubi latus.
\ E
Duwdecaédri.

lcwfaédri.

G

SCHOLIVM.

Nunc antem probandum eft,quemadmodum
[ habot cubs latus ad icofaidyi lasms, ita [¢ babe-
ve folidum dudecaédri ad Icofaédrs folidum..
Cum énim aquales civenli comprehendant &
dwdecacdri pemtagunum & Icofabdri triangn-
um gidem [Fhera infcriptoyum:in [pharis ansem
l P eqna.

-
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eguales circuli equals smteruallo dsfient & centro
(fignidem perpendsculare & [phare centro ad
circnlorumplana duite & aquales funt, & ad
circaloram centra cadunt) sdcirco linea, hoc oSt

perpendiculares,gue a (phare centro ducuntur
ad centyum circuli comprehendentis & triangu-
lum Icofaédri & pentagensm dudecaédrs, funt
_aquales. Sunt igitnr equalss altitudinis Pyrami-
des gne bafes babent ipfa dwdecacdripentagana,
& guel cofadri triangnia. oAt equalis altitw-
dinis pyramides ratsonem inter (¢ babent eam
guam bafes, ex 5. & 6.11.  Quemadmodumes
sgitur pentags num adtriangulum,ita pyramie,
cniw bafis quidem eft dudecaédrs pemagonum,
vertex autem [phare centysum,adpyramida cu-
#u6 bafis quidem eft Icofadrs triangulum | ver-
tex antem,[phare cemrum. - Quamobremtfe
babentduodecim pentaguonaad viginti triangs-
~laysta dwodecim pyramides quornm pintage-
nefint bafes,ad viginti pyramidas, que trigunas
babeant bafes. At pentaguna duodecim funt,
dadecacdrs [uperficies, viginti antem triangula,
Icofaédyi, ESt igitur vt dudecaédri fuper ficses ad
Icofaédrifuperficiem , ita duodecim pyrami.
des, que pentagwnas habeant bafes,ad vsginti py-
ramidas, quarum trigune [unt bafes. Sunt an-
tem dwodecim quidem pyramides, que pentagu-
nas habeant bafu. folidum dudecacdrs : vigimti
antem pyramides , que triganas babeamt bafu,
Jeofacdrs folsdumn.. Quare ¢x 1. 5. Ut da-
] decac-

x
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decaidri [uperficies ad Icofaedrs fuperficiem,
sta folidum dedecaidriad Icofacdrs folidumo,
Ut autem dwdecaédri [uperficies ad Icofacdrs
Juperficiem,staprobatum est cubi latws ad Ico-
ﬁzedrz ldtm _Qz_umadmodum igitnr. cubila.

a8 ad [cofacdrs latus ita J& habet folidum dude-
cacdriad Ioofacdrs /olm’um.-

ELEMENTI XIIIL FINIS.

B ijj EVCLL



EVCLIDIS

ELEMENTVM DE-

DECIMVMQVINTVM, ET
Solidorum quintum, vtnonnulli pu-
tant,vtautem alij,Hypficlis Ale-
xandrini , de quinque
corporibus,

LIBER II,

<3

_ Problema . Pro-
pofitiesr. - ¥

In dato cubo pyra» » *
mida infcribere.

Problema 2.Pro-
poﬁtio 2.

Indata pyramide o
&aédrum infcribe-
re. :

Pl: oblc-:
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N\
. G _F
Problema3.Pro-
«pofitio 3 b q I

Yn dato cubo o&aé- ®
dram infcribere, A

Problema 4. Propo-
fitio 4.

| Indato o&a¥dro cubum
. infcribere.

Problema 5.Pro-
pofitio.

In datoIcofaédro
dwdecaedrum in
feribere
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SCHO-

e

ieww - . aa
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SCHOLIVM.
Memini(fe deces, fi guis nos roget quot Ices
[atdrum habeat lasera , sta refpondendums effe:
Pates Icofaédrum viginti conmtiners triangnlis,
guodlibet vers triangulumrettis tribus conflare

. lines, Qnare multsplicanda funt nobis viginti

e

sriangulain triangnls vnius latera, fiuntd, fexa-
Linta gnorum dimidinm eft triginta. < Ad cun-
demmodum - in dwdecaédro., Cum enim rur-
Siudnodecim pentagona dwdecacdrum comprea
bendant itemague pentaganum guoduts rettis
guingue conflet liness guingue dunodecies mults-
Plicamus . fiunt fexaginta, guorumraurfus dims-
dinm eftrriginta. Sed car dimidinm capimmus?
Qnoniam vnumgnodgue latss finc [it trianguli
Sinepentagons fine quadvati, vt sn cubo | iteratd
Jumitar. Similiter autem eadem via & in cubo
& inpyramide € in oflaédro latera snuenies.
Qnodfistem velii fingnlarum quogue figurarnm
angilos repersre, falla eadems multiplicatione nw
merumprocreatum partire in namerum plano-
rims,que vnuns [olidums angulum includunt: vt
guoniam triangulaguingue vnum loofacdrs ane
Luelnm continent partive 6o.inguingue, nafcun-
ey duodecim angnli Icofaédri.  Indudecacdro
antemtria pentaguna angnlum comprebendunt.
partireergo 6o.intria , & habebs dwdecacdrs
angulos viginti.o Abtque fimsb vatione in reliquss

© fignris angulos reperses.

Finis Elementorqm Enclidis.

ra



