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GRACILIS
Prxfatio,

ERMAGNTI referre
[emper exiftimans, lector
benenole quantum quifq,
fludy & diligentie  ad
percipienda feientiarum
jelementa adbibeat , qui-
; bus non [a1ss cognitis ant
& ’ . :, .
A g perperam intelleltis, fivel
. digstum progreds tentes,
errorss caliginems animis offundas | non veritaris
bucem rebws obfcnris adferws, Sed principiorum
guanta fint in difciplinis momenta | hand facile
credat,qui rerum natnram gpfa [Fecie,non virs-
bws meriatur. V't enim coyporum que oriuntar
& inteveunt,viliffima tenat(fimag, videntnr ini
1ia:ita veram aternarum & admirabilinms, gie
bus nobiliffime artes continentur, elemema adfpe.
ciem funt exilia,ad vires €& facultatem quamo
MAXIMA. Qu\k non videt ex fics tantulo grano, vt
ast Tullins,ant ex acino vinaceo, ant ex catera-
yum fiugum ant flirpinm minutiffimss femsinibus
tantos tr#uncos yamosg, precreari? Nam Mathe=
maticorum instia slla gusdem diclu anditnd, per-
exigua,guantam thewrematum [jluam nobss pe-
: ‘ A 2 - perersntd
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. PRAEFATIO.
perersnt?Ex quointelligi poreft, vtin ipfis femi-
nibus.fic & inartinm principys ineffe vim sar%
rerum,que ex bis progignuntur. ‘Preclare igitwr
eAriftoteles, vt alia permulta, ptyssoviows bex¥
wavrds, LE7w xpdrisor T Suvduer, Tog0i T YAl
xeoraror Jone pueytdd xadewoy € Cpdvay.
Quacirca committendnm non eft, vt non bene pre
#uifa & diligenter explovaia [tientiarum princi~
piaquibm propofitarum quarnmdg, rernm vers-
2as it demonffranda, vel conflituas, vel conflitntis
approbes: Canendum ctiam, Ut ne tantwlums quse
dem fallaci & captiofa interpretatione turpster
deceptus,a vera principiorsm ratione temeré de-
flectas. Nam qui instioforté aberrauerit , 45 vt
tandem in maximis verfeeur erroribus,neceffe
eff:cum ex vno erroris capite,denfiores fenfim te<
nebra vebus clariffimis obducantur. Qusdtams
varias vetersm phyfiologorum fententias , non
mods cumrerum veritate pugnantes fed vehemée
ter etiam intéy [¢ diffentientes nobis inuexit ? E=
guidems hand [cio fueritne vlia potior tanti diffi-
dij canfias,quam quod ex principys partim fallis
artsm fon confentaneis dutas rationes probando
adbsberent Fitenim plerungue , vt gus non recté
de artium rerumd, elementss fentiunt, ad prafina
245 guafiam opinsones fuas omnia reuocare fin-
deant. Pythagores, vt meminit Ariffoteles , cnms
denarsy numers fummam perfettionem ceclo tris
buerent, nec plures tamen guam nouem [pharsé
sernerent;decimam affingere anfi funt terre ad-
' o nerfame
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PR AEFATIO.
wer[am,quam dyviySova appellarunt. Illi enimes
niucerfitatis rerumg, fingnlarnum naturam ex
pumerss cex principys affsmantes,eaprotulerunt,
gne payvopdvorg congruere nufguam funt cognita.
Nam ridicula Democrits, Anaximens, Melyffi,
eAnaxagore, Anaximandri, &5 religuorum id
Lenws phyfiologorum fomnia ex falfis illa quidems
ovta natureprincipys, fed ad Mathematicum
nsbil ant parnm [pellantia [eiéns pretereo. Non-
nullos attingam qus repatstis alssis, vel aliter ac
decust pofitis rerumsnstiys,cumin phyficis multa
turbarunt, tum Mathematicos oppugnatione
principiorsum peffimeé mulélarunt. Ex planss figu.
vis corpora confbituit Timeus: Geometrarwm bic
guidem principia cunioulis oppugnantssy. Nams
O fuperficios fen extremitates craffitudinem ha.
bebunt, & linea latitudinem:denigue punétanon
evunt indinidua fedlinearnm partes. Predicant,
Democritns atgue Leucippus illas atomos [uss,
& indiusdna corpufcula. Concedst Xenocrates
smpartibiles guafdam magnitndines. Hic vers
Geometrie fandamenta apersé petuntur, &5 fun-

* dirss enevinntur:quibus dirnsss nibilequidem a-

lndvideoreflare | guam vt amplifima Mathe.
maticornm theatra repenté concidant. laccbant.
‘ergo.fidys places, tor preclara Geometrarum de
afymmetrss & alogis magnitndinibus thewrema-
ta. Quid enips canfedicas cur indinsdna linea
banc guidem metiatnr | sllam vero metivi non
gucat? Siquidem guodminimum invnoguogue
, A 3 genere



PRAEFATIO.
genere reperitur id communis omnisum menfura.
¢ff¢ folot. [nnnumerabilia profetlo funt illa,gue ex
falfis cinfinods decretis abjurds confequuninr: &
borwns permulta guidem Mathematsows, fed lon-
gepluracolligit Phsficus. Quid varsaytvdoygas
GNUETWY gency A Commemorem, - que ex hoc vno

Sontetam longe lateq, diffufa fluxiffe videnur?

Notiffimus e5t o Antiphontss tetragenifmus | qus
Geomatrarum 6 ipfe proncspia nonparum Libe
fecit cuim velte linea curnam pofuit egualcmo.
Longunm effor mibi firigula percenfere prefertims
adaliaproperanti:Hoc ergo certum fixum & in
. perpetuumrainm effe oportes, 9uod [apienter mo-
net Arifoteln, oxsdastovdrwg dpiadaa: xgrag
dj dox o peyclw dp dxot powav wpog imipus~
va. Nam principys illa congruere debent , gue fe=
guunmar.Quod [s tantum per(picitur inistss exie

Liorsbus Geometria instys guepunilo linea, fn.

pe ficie defisinntur,momentum vt ne bec gus.
dem fine [smmo impendentis rusna persculo con-
uelli ant oppugnars poffint,quanta guafo vis pu-
tands ¢St busws sayedows guam collarss tot
rastantiffimorum avsificum inuentis,mira qua-
dam ordinis folertia contexnit Enclides uniner(a
eMathefeus elementa complexs fuo cocreentemd
Ut igitnr omnibus rebus snstyultior ¢& paratior
guifgue ad boc ffudsnm libentius accedat, & fin-
gula vel minutilfima exallivs fecums repures asg,
perdifeat opereprecium cenfui in primo inflituts.
onis Aditn vestibulog, pracipua quedam capssa,
- " , guibsue

.



i PRAFATIO.

guibus tota firé e Mathemaice [cientie vatio ina
selligatnr bresiter explicare: tum ea que funt.,
Geometrse propria diligemerper(équs: Enclidie
deniguce in cxtrsenda hac soyadod confilium fe.
duloac fideliter exponere. Qua feré omnia ex A..
vistotelis potsffimum dulla fontsons,nemini inwie
Jaforeconfido gui mods ingensnm animi cando-
vem adlegendum anslerss. o Ac de Masthematice
diwifione primsim dicamus. -

. «Mashematice in primis [tientie fiudiofos
fuiffe Pyshagoreos nonmodo historicornm, fed
etiam philofophorum libri declarans. . His ergo.
placust, vt in partes guatnor vniuerfums dsstri-

. buatwr Mathematice [Cientie genus | guarums

st wepl 10 woudy, religuas wepi vd myinoy Der—
fariftatnerunt. Nam & i woogy vel fine vha

' comparatione ipfism per [ cognofci,velcerta qua.

damsratione comparatnm [peilari:inille Arith

micticam in hoc verfars Muficam: & ¥4 axhizov,
partim guicfeere, partim moneri quidem : iliud
Geomerriepropofitum effe: guod vero [ua [ponte
mots cietur,  AStronomia. Sed ne quis falfo pures
Mathemaricam feientiam , quid in vtrogne

guanti genere ceynitnr, sdcirco snanemviders (f
guidems non [olum magniudinis dinifio | fed
ctiam mulistndinis accretio infinité progreds po-

teftymeminilfe deces, %0 wuhixov7d woody , gre
[ubieito Mathemaricegeners impofita funt a Py-

thagoress nomina, non cxin[cungue modi quanti-

tatems fignsficare, [ed cams demnm gue tsm multi=

. A 4 tudine



~ PREFATIO
tudine tum magnstudine fit definita, & fuis civa
cufcriptaterminis. Quis enim vllam snfinsts fci.
entsam defordas? Hoc fcsinm eft, guod non femel
docet Ariflotelos,infinsiums necogitasione quidem.
compleits guengsam poffe. Irague ex infinita mul
titndinis C° magnundinis Swwopd , finstam hec
Jeiensa decerpst & ampleCtnr naturam, guans
tyallet @& in guaverfesnr. Nam de vslgars Ges
ometrarum confucsudsne guid fentiendum fit, <k
dara sterdum magnitsdine infinita ant fabrica-
tur aliguid,an: proprias generis (wbicéli affectio=
pes exquirnnt difertc monet Ariftoteles, vudt vow
(de Mathemasscss loguens) Stovroy 700 daeipds

budt xp@vray, dMa povor evey Salev dvBobruvroys -

weweparpubiw. Quamobyem difputatio cagna
enfinstum refellisnr , Mathematicorum decretss
rasionibusq, nen adner[atur,nec eorum spodixes
labefacit.Ltewim tali infinito opus illis nequaqud
eftgrodeximnnllo peragrari poffie, nec talims
porunt snfinstam magnsindinem : [ed quantam.
cungue velst aligusc eﬁngere, ea vt [uppetat | in-
[initam precipiuns. Qusnetiam no modo smmen..
[ magnituding.opss non habent Mathematics,
fedne maxima guidem:cum instar maxime ms-
Hima guague nParses torsdems pars ratione dsui=
di gieat, Alteram Mathemarsce dinsfionem at-
tubst Geminws vir (quantwm ex Proclo conycere
bicet ) padupdray laude clariffimus. Eam,que fu-
pevioreplenior G accurasior foreé vifa c/)q, cHmo
doltiffime pertvaclarit fna in decimwms Exclidis
. S prefatio-
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PRAEFATIO.

. prefatione P.Montanrens vir fenatorins, €& rea

G brbliotheca prefeilus,leniter attingam. Nants
ex duobus vernm velut fammiz generibus , sy
WATOY L TEY Ao, gue Tes jui snrellsgentiam
cadunt, Arithmetice ¢& Geometria atiribuit
Geminus:quaveroin fenfus incurrant, Affrolo.

-Ze. Mufic, Supputasrics, Optice, Geodefie &

Mechanice adsndicaust. Adbanc cerie diusfio-
wem [pellaffe videnr Ariffoteles cim AStrologia

am Opiicam harmonscam puoinwrtgas 1@ jude

uarwy nominat, vt que naturalibus & Ma-
thematscis intevielle fine | ac velnt ex Virifgus
mixte dxﬁiplmaz : Siquidem genera [ubicita a

- Phificis mutsuantur canfas vero in demonfirats-

onchus ex: (uperiore aliqua [cientsa repetunt. Id
quod Arifioteles ipfe apertiffimeé tefatur cvraida,

| POP.eHTITO0 pirbley Ty djodukxay @dtvy, vo 33

Stle,v @y hadwpakndv,  Sequitur,vt qusd Ma-
thematice conueniat cum Phifica & prima Phi-
bofophia:quidipfaab vtrague differat,pancis o
Srendamus., llind guidem omnsnns commune est,
guidinvers contemsplatione funt pofire, ob idg,
Sewpulexcija Gracis dicuntur. Nam cimdidvord,
Sineratio &G mens omnis it vel wpanlexd,velduo-
ulexistoridem [Ciensiarum fint generaneceffe e5t,
Ox»odfi Phyfica, Mathematica, &5 prima Phi-
lofophia,nec in agendo nec sn efficiendo funt ocon-
parehoc certe per(picunm eff cas omnes in cogni-

~ tione consemplasioned, necefJario verfars. Cum

CTitns YeY 1o 110n 130A4 Agendarsims, [ed etiam -
4 s  citndae
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PREFATIO.

ciendarum principiain agente vel efficiente cona

[istant sllarum quidem xpcoiosois barumantens
velmens, velars el vis quedam & facnlas:re-
rum profecto naturalium, M athematicarnm,at

we dininarum principia in rebus ipfis , non sn.
Philofophis inclufa latent. Atgue hec vna m omnat

valet rareo gue Sewpulencs efecolligat. Tam vers

Mathematica (eparatim cuns Phyfica congrwits
guod Vtrague verfatur in cognitione formarunts
corpori naturali inbarentium. Nam Mathematia
cws plana, folida,langitndines & punita comtem
Platur que omniain corpore natnrali @ naturali
guogne phslofopho trattamtnr. < Mathematica
stem prima philofophia hoc inter f¢ proprié c-
seninit, guod cognitionem vtrague perfequitnr
formarnms, guoad smmabiles , & 4 concretions
materse funs lsbere. Nam tametfi  Mathemati
seforme re veraper (¢ non coberent , cogitatione
tamen & mseria & mots feparantursdudi yiveroy
~eidog xwpilovrwy, vr ait Arifloteles. De cognatie
one & focsetate brewiter diximss. iam guidin-
terfit,videamwt. Vnagueque mathematicarsuma
cerisim quoddam revumgenus propofitnm babet,
sn gue verfetwr, vt Geometria quantsiatems &
continsationem alsorum in vnam partem | aliv-
yum in duas.quorsndaminires. eorimque qua.-
tenus quanta funt & continna affeliones cognof~
eit. Prima autem philofophia , cHm fit omninmos
Commsnnis umsser fum Entis penus, guag, 63 Accs=

dunt & conmenissnr hoc ipfo quod est , confyderat.



PRAEFATIO.

Adbac, Mashemasica eam modo natkram am-
Pleclinr que guangnam non monctsr , [éparars
samen [einngiq, nifymente & cogitatione 4 mate-
rianonpotef} ob cam j, canfam I dpuptorss dick
confuesnit.Sed Primaphslofophia inys ver[aturs
qre & [einnila, & atcrna, & abomni motsper
Je folutafunt aclibera. Caterum Phyfica & Ma~
thematicaguangnam [ubsello difcrepare non vie
dentur modotamen rationed, differunt cognitio
nis & contemplationis,vnde diffimilitudoguogne
[eientiarnm fequstur.  Eterim e Mathematica
[pecios nibilre vera funt alind,guim corporss na-
turalis extremsiates quai cogitatione ab ommnis mo-
236 € materia [cparatase Viathematicus contemsa
platwr:fedcafdem confeilatur Phyficarnm ars,
guatens cum materia comprebenfe funt, & cor=
poramotusobnoxiacircunjcribunt. Ex guo fit
vt quacungue in e Nathematicss incommodsta-
tes accidunt | eedem etiam in natseralibus rebwus
wideantur accidere,non antem viciffim. <Multa
anim sn naturalibus fequuntur sncommoda | gua
nibilad e Mathematscum atsinent, 31 vd ingsust.
eAristoteles, v puiv Ff dpoupboswg Aeytroy 7a pam
palixa, 70 8 puoixa ix reoodasws Sigusdem
v¢s Cum maseria deninilas contemplatur phyficus:
Mathematicws vero rem cognofist civeunfcriptis
¥ ominsbus g fenfu percipsuntur Ut grauiate,
lenitate, duritic,mollitie € praterea calore, fri-
gore, alis[que contrariorum paribus que fub fin-
[wm [ubicéla [unt ; tantim amsem relingui

. qmmn.
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PREFATIO.
grantstatem & continuum. Iiague e Mathema-

gicorum ars inys gue smmobiha funt | tevnitnr

(7a Yop nadypalxa TW dvrwy dvew xiviseds £-
$uv, 30 TV wepl TAY dSgooyier )que verd in na-
twreobfinritate pofiracfl res quidem quenec fé-
parars nec motn vacare poffunt contemplatser, Id
guodin Utrogue [cientie gencre pevfhicunm effe
poteft fiue ves (ubsellas definias , fine proprietates
earum demonfires. Etenim numerss, liniea figura,
vebtum inflexum aquale,rotundum, vminer(a de-
migue Mathematicus gue trattar & praﬁtanrl
«abfgue motu explicars docerig, poﬂimt: xXopiec
p T4 vourd xevnaeds 8se: Phifice autem fine mo-
tione [pecies neguaquam poffunt inmelligs.  Quse
enim bominis, planta ignss offium, carnis natuyad
& proprictates fine motu qus mareriam [equitnr,
perspscias? Siquidemtantisher fubflantia guequs
naturals conZ:re dici folet, quoad opus ¢& mu-
nus fuum, agendo patiendog, tueri ac fuftnere
valeat:qua certe amsffa Stwand, ne nomen guidé’
nifi Spwvouws retinet. Sed Mathematico adex.
Plicandas circnli ant trianguli proprictates, nuk
dum adferve poteft vfum.materie vt anvi, ligns,
Servisin guainfunt , confidevatio. quin eo verins
einfmods rerum.quarum [fecies tanguam mate-
via vacantes efformemus ansmo,naturam comples
Etemur,quod coninntlione materie quafi adulse-
vari depranarig,videntnr. Quocirca Mathe-
_ matice [pecies eodem mods guo xokdv, fine conca-
witas fine motw & [ubicilo , definitione explicars
. ' cogna]:

\



PRAEFATIO.
cognofeid, poffient : natwrales vero cim eam vim,
habeant,quam, vt sta dicam fimitas , cum mate-
¥ig comprehenfe [un , nec abfque ca [eparatims
polfient sntelligs:quibus exemplis gusd snrer Phi-
ficas & Mashematicas (becsex interfit, hand diffe
cile eft animaduersere. 1llis cerse non femeleft vjus
Arsfloteles. Valeant ergo Protagore fophifmata,
Geometras boc nomine vefellentss , guod crrcselug
nrormam punilo non attingas. Nam dinina Geo-
mctrarsum thewremata,qus fenfi aftimabit , vix
guicquam reperict guod Geometre concedendum
videatnr. Qusd enim ex his gue fenfum monent.,
drareClum aut votundum dici potefi, vt & Geome=
traponitur? Nec vers abfurdum eft ant vitrofum,
guod lineas in pulucre defcriptas pro rellis ant
rotundsic affumss gue necrelle funt nec vorunde,
ac ne latssudings quidem expertes. Siguidem non.
ys vtitur Geometraguafi snde vim habeat con~
clufio;fed earnm qua difcenti intelligenda relm.-
guuntwY, (ndem cew smaginem proponit. Nam.s
qus primum inflitunntur , bi dutlu guocam &
velut xdpaywyia fenfium opus habent , vt adslla
gue folaintelligentsa percipinntur , adssum fibs
comparare gueant. Sedtamen exiflimandum non
eff rebus Mathematicts omnino negavimareriam,
£C 10N eam tanism guafinfimafficit. Eff enim.a
‘mareriaalia gua [ub fenfum cadst, aliagse anis

- m0 & rarsone intellsgnr.  Llam dyaduriv, hans

Yonvvvvocat Arsfloteles. Senfn pevcspanr , 1t o5,
Wt lignnms ,.omnifgue matersa gue moers po
teste



PRAEFATIO.
1e5?. Animo & yarione cernitur ea que i rebus
[enfilibws snest, fed non quatenus finfis percipiune
tur.quales fum res Mathematicorum. Vnde ab
Ariffotele feriptum legimus tari ™ o dpoyptad
ovrwy reflum f¢ habere vt fimum: (&, cuvexotg
yopiqua fivel spfins refts guod Mathematico-
yum eSt.(nam effe materiam,non minus quam fi-
mi guod ad Phyficos pertsnet. Nam licesres Ma-
thematsce [enfili vacent materia , non funt tamen
gndinsdne. [¢d propter continnationem partitions
[emper obnoxie,cuins vatione disi poffunt fisama.
tersanon omnine cavere: quin aliud videtnr 13
éva spauun alind guoad continuations adiuntla
sntellsgitnr linea. lllud enim ces forma inmaterin
propriovatum canfacst,quas fine maseria percia
perenon licen. Hec e5t fociotaris & diffidy Ma-
thematice cum Phyfica & prima Philofiphia
ratio, Nunc antem de nominss etymo €& notatsone
panca guadam afferamms. Wam fi gue indsciots
vatione smpofita [unt vebus nomina , ea certé non.
temeresndita fusffe credendum eSt, quibms fcsen-
tias appellars placuss. Sed neque oteofa femper ha.
bers deber ista etymologie indagatso , cum adrei
etiam dubia fidem [spe non parwm valeat rela
mominis inteypretasio, Ssc enims Arsitoreles duélo
ex verborum ratsone aygumento GNepeTY, pmero
Corng,cijdpog aliaramy, verum naturam ex parte
confirmanst,” Quoniam sgitur Pythagoras Ma-
thematicam j&imn’fm non modo findiesé colwit,
Jéd criam repatssie i capise principys, geometricé

contems=~ .

*
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sontemplationem in liberalis dijcipline formams
compofuit, & perSheltis abfgue maseria,folins in-
selisgentie adminsculo thewrematibus , tratlatio
nem wepl T MGyay, & xospunioy exypdiey
conflisutionem excogitanit:credsbsle eft, Pythago-
yamant ceree Pythagoreos , qui & ipfi dollerie

Jui fiudsa libenter amplesci funt s buic [cientie id
momen dedyff,quod cum [iss placitis arque decre-
835 congrueret yerumd, propofitarsum naturam
quognomodo declararet.lia cum exiftimarent il
G omnem diﬁrplimm > gue padnot diciturs
dvduwow effe guandam.i. recordationem & re.
pesitionem eius [cientia,cuins anté guam in core
pus immigraret compos fuerit anima , guemade
modnum Plato quogue in Menwne, Phedone , &
‘alys aliguot locis videtsy affruxiffe : animaduer=
serent antems cisfmodi recordationems , gue non.
poffee multss ex vebws perfpics; ex his potffimum
[crentys demonfirari.fi quss mimirum , ast Plaso,
$@i radaypdupara dyn. probabile oft equidems
Mashematscas 4 Pythagoreis artes xg.v>doxiv
il nominatas, vt ex quibms padmay;, id off a=
LEYRATHIB i ANSMA Yationsum recordatio Siupt<

. govvasC pospweé smtelligi poffer. Cuins etsd vei fidé

nobis diusnus fecst Plato, guiin Menune Socraté,
sndwxit hoc arguments genere plundere cupienté,
dsfcere nihsleffe alind gua [iars spfins vationss a-
nimsirecordayi. EcenimSocrates pufioné quéda, vs
Tiully verbis vrar interrogat dé geometrsca dimé-
fione quadrasiznd ca fic ille refpidesws puer, & 14~
‘ WoGllw -

s



PRAEFATIO.
ween tam faciles interragationes fine, vt gradatims"
vefpondens codem perueniat, quo fi Geomeirsca -
didscsffer. o Alsam nominss busws rasionem Ana.
volius cxpafuit , vt eft apud Rhodiginum, quod
caim catera dsfeiplina deprehendi vel non docents’
aliguo poffint omnes, thematica [ub nullivs
eognitsonem veniant,nifi praesnte aliquo , cims
folertia fuccidantur vepresa, vel exuraninr , &
Juperciliofa complanentsr aSpreta. Ita cnim Ce-
Lins:quod quam vim babeat,non eft buins locs cu-
riofius perfcrutars, Equidems . Tullins Ma.
thematicos in magnarerum obfeuritate,recondia
ta arte,mulusplicig, ac (ubtsl verfars fcribit . fed
quis nefoit idip(um cum aliys grauioribus feientys
¢[[e communesEft enim, vel eodem anctore Tullso,
omnis cognitio multss obfirulla dificuliatibus,
maximag, eft & in ipfis rebws obfcuritas, & ins
ssdicys noftris infirmitas.nec vius eft, mods inte-
rins paulo Phyficapenctrarit,gwi non fucile fit ex-
perius,quam mnlis vndigue emergant , verums
nanralinm canfas inguirentibus, inexplicabra
les Labyrimbi,Sunt qui ex demonfirationum fire
mitate nominarie Mathematicas opinantur: cu=
$us etiams rationss momentum alio feorfim loco ex.
Pendendum fuerit. Quocirca primam verbi nota-
tonems,quam [equuiss eft Proclus nobss retinens
dam cenfeo. Hatlenws de vninerfo e Mathematia
cegenere,quantapotns & perspicustate & bre-
uitate dixs,Sequitur vt de Geomerrsa feparating
wrque ordsns sadifferam, gus initso fwm pollich.
I ‘ b4



PREFATIO.

#ws. Eft antems Geomerria, vt definit Proclus , [is..
entia.que verfatwr in cognitione magnitndinsm,
Sigurarum, & quibss he continentur | extremo-
yHm,stem rasionum & affeEtionnm, gue in sl
Cernunur ac inberent.ipfa gusdem progrediens 4
Pprnllo indiniduo per lineas & [uperficies dum ad
Jolida confcendat, varias, ipforum diffiventias
patefaciat. Quicmgue omnis [cientia demonstra-
taxa, vt docet e Aristoteles,tribus guafi momentis
comtinzatur,genere (ubsello,cuiws proprietates ip=
Jafcientia exquirit & contemplatur : canfis &
principys ex guibus primis demonStratones cone
ficinntnr: 5 proprictatibus, qua degenere [ubie.
Elo per [eenunciantur: Geometrie quidem [ubie
Etum in liness priangulss, quadrangulis, circulia,
Planis folidis argue omnino figuris G magnstndin
wibus earwmane extremstatibus confiffst. Hie
autem inharent dinsfiones rationes, tattus, equa.
bitases, mapafbore bepSoray, Meilds, atguealia
Leneris cinfdem prope innumerabslia. Poftnlata
vero & eAxiwmataex guibw bhac ineffe demon-
Srrantur einfinods feré funt :  Quouis centro &
snternallo circalums defcribere. i ab equalibm
egualia detrahas,querelingunntur effe equalsa,

| Caterag, idgens permnlta , que licet omninm

fint commnnia,ad demonstrandum tamen tumo
“funt accommodasa cims adcersum quoddam ge-
nus traducuntur. Sed cim pracipua videatny
eAvithmetica & Geometrie inter « Aathema-
ticas dignatso,cnr e Avithmetica fit dxpibestpa &

' B exaltior
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exaitior guam Geomerria. pancss explicanduins
arbitror Hic vero & Ariflocelem fequemser du=
cems,gui [cientsam cum [cientiafra comparas R j
accuratiorem effe velst cam gue rei caxfam docee,
guamaque rem effe tantum declarar.desnde que in
rebus [ub intelligentiam cadentibus verfatnr,
qram quainrebys [enfum monentibus ceynitur.
Sic enim 05 Arithmetica guam Mufica, & Ge-
ometriaquim Optica, & Stereometria quam.s

Mechanica exattior effé intelligitur. Poftrento-

guacx fimplicioribws initys conflat , guam gue
aligua adiellione compofitss vtitur. Atgue hac
guidem ratione Gometvie przjt'at Arithmetica,
guod sllins initism ex addstione dscatnr, busws fit
Jimplicius.Ef} enim punilum, ve P)tbagomk pla-
£et unitas que fitum obtines. unitgs vero punilum
eft guodfisn vacat. Ex quo percipinr, numero-
rum quam magnitudinum [impliciss effe elemen-
tum,numerofq, magnitudinious effé purseres , ¢
A4 concretione materie magis difiundos. Hec
guanguam nemini funt dubia, habet & spfata.
wmen Geomsetria guo ¢ plurimmwm effévat , opsbsf-
que fnis ac rersm vbertare snlsplici vel cum
eArithmetica certes:id qued tute facilé depre-
hendas cam ad infiritam magnitndinis distfio-
nem guam veSpuis mulkstudo, animum censer-
terss. Nunc qua fit (Arithmetice & Geo-
metrie focictas, videamws. Nam thewrema-
twm que demonitratione ilinstrantur, guedam.,
Jint Utrinfgue [cientia communia,quedam vere

Singw-
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fingularumpropria  Etcrim quodomnis propors
tio fit puros fiue rationalc,  Arithmetice fols con-
uenst nequaguam Geometrie, in gua [unt ctiam
a'ﬂSnGc. [fes irrationale pro;ortionw . stem 5 gHt=
dratorum  gremas minimo definitos effé, JArith=
metice proprinm (fi guidem in Geomorria nibil
tale minimnm effe poreft) ed ad Geometriam pro.
pric[pellant fitus,qus in numeris locwmnon ha.
aéqlt:mﬂm.qx{i quidems a continnis admittuntur:
akoyey,guoniam vbi dinifio infiasté procedit , 1bi
etiam 10 &hoyov effz folet. Communiaporro vtyi=
#fgue funt slla,gue ex (ellionbus eueniunt , quas
Esnclides libro fecundo est perfeguntus : nifi g20d
[eélioper extremam & meds.im vationem 1n nn-
mcris ni(guam reperirs potefl. fam vers ex thew-
rematsbus einfmodi communibiss,, alia quidevis
ex Geometria ad s Avithmerscam tradicuntur:
algg contra ex eAvishmetica in Geometrs ims
transferuntur:guedam vero perinde utrigue tia
entie conuensunt, vt gue ex vninerfa arte Ma.
thematica in vtrangue harnm conuemant, Nam
& alieirnaratio, & rationum conserfiones , com=
pofiriones | disiifiones hoc modo communsa funt.
vtrinfgue. Qua antem funt wepi coppitowy , id
est, de commenfurabibibus | Arithmetica
N\ .
guidem prsmum cognofcit & contemplasur : [e-
cunde loco Geometria eArsthmeticanLs imi-
tata . Quare & commenfurabiles magni-
tudine ille dicuntur , gue rationem  sner
Je habent quam nunscrss ad numersm , per-
B » inde



PRAEFATIO.
inde quafi commenjuratio & cupueSiz in nu-
eris primitim confistar( Vbi ensm numerus , ibi
& couusSov cernstnr: & vbiebpuereov, illice-
tiamnumerws)  [ed que triangnlorum fumt &
guadrangulorum.a Geometra primsom confide-
rantar:tum analogia guadam o Arithmeticus ea=
dem illa in numer s contemplatnr "De Geometrie
dinsfione hoc adiciendum puto, gsrod Geometrie
pars alterain planss figurss cermnr , gue fola
latstsdinem lonyitudins coninnilam habent. alre.
ra vero folidas contemplatur, gua ad duplex illud
sntersuallum craffitudinem adfcifcant. llam gene.
rals Geometrie womine veteres appellarunt: banc
proprié Steveometriam dixernnt. Ita Geometri-
am cum Optica, & Stereometriam cum eMe..
chanscanon raro comparat eAriffoteles. Sed illi-
w5 Cognitio husus innensionenms multis feculss ante=
ceffit fimod) Stereometrsam ne Socratis guidenps
etate vilam fusfle omnino verum eft, quemadmo-
dum a Platone fcriptum videtur. «Ad Geome-
trie vtilitatem accedo,que quanguam [rapte vi
& dignitatespfaper [e nititur, nullins vfus ant
attionss minsfierso mancipata (vt de  Mathe-
matscis omnibws [cientsys concedit in Politico So-
crateg)fi quidex catamen vtilitatis externe gue~
vitur,Dy bons quam latos, guam vberes, quams
varios f?uﬂm fundst? Nec vero andiendus it
veloArsStippus, vet Sophistarum alius,qui Ma-
thematicorum artes idcivco repudies, guod ex: fine
 wibsl dogere videantur, einfgue quod melns ant
' deterse
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deteriss nullam habeant rationem. Vit enim mlnl
canfe dicas,car fit melins triangnli, verbs gmru.
tres angulos dnobus effereitu equaly: minime ta-
men fucerit confemamum Geometrie cognsticnems
Ut inutslem exaguare, crmmmn sexplodere,quafi
que finem & bonum qno referatar , babeat nul.
lum. NVislias hand dwbié folins consermplationie
beneficio citramaterie contagionem adfert Geo<
metria commoditates partim proprm' part ",
* cum vninerfo genere communes. Csims enim Geo-.
metria, vt fcripfit Plato, esuns guod femper est en-
gnstionem praﬁzeamr,ad verstatem excitabst tla
guidem animum, && ad rité philofophandum cu-
sufgue mentem comparabit. Quinetiam ad dt[a—
Plinas omnes facilims perdt/cmda attigeris necne
Geometriam, quamz refm'e cm/a 2 Namvbs
cum materm consungitnur | nonne prestantsfi-
mas procreat artes, Geodefiam,e Mechanscam.,
Opticam.quarum omninm vfis , mortalinm vi-
tam [ummis beneficys compkﬁ:mr ¢ Etensm bel-
bica instrumenta, 'vrbmmque propugmmla , gt
bus munite vrbes boStium vim prapu{/krmt,,
his adiutricsbus fabmam eSE 2 montium ambitsu
& aliitudine, Iocorumque [itus nobis sndicanit:
dimetiendorum &5 mari ¢ terra stineyum rats-
vnems preforipfiv:trutinas & fatevas, quibus ex-
altanumerorum equalitas in cinitate vetineatny,
compofuis:vninerfi G ordinem fimulachyis expreffit:
mllaqm gue homsnum fidem fuperarem, omni-
b perfuafir. Vhique exzmt prcdara ineamyem

testimo-
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| seflimonia. lud memorabile , quod eArchimeds

rex Hiero tribuit. Nam extructo vafle molis na-
#1g10, guod Hiero eLgyptiorum regs Prolemao
PILLLEYEE CHM VNIUET [ SYYacn[anor um multsts=
do collect + fimul virib s nawem trathere non pof-
fet effectfferq, e Archimedes, vt folus Hiero illam»
[rbauceret, admiraiws virs [cientiam rex| dxd
Fad g Lpn, s hubxs, wepl Aavsog dpyiundd Ae=
yovk misevriov Quidiquod e Archimede idem.,
ot eft apud Plutarchum, Hierons fcrspfit datss vs..
vibus datum pondus moueri pofJelfretusq, demsorna
Sraiionis vobore,sllud fape saitarit firerram ba-
beret alieram vbi pedem figeret, ad eam, noftram.
banc [¢ tranfmonere po/je? Quid varia,duvoud-
sy machinarumdg,genera | ad vfuws neceffarios
comparatamemorem ? Innumerabilia profete
funtilla, & admiratione digniffima guibw prif-
ci homines incredibili guodans ad philofophan.-
dum [tudio concitati | inopem mortalinn vitamts
artis buiw prafidio (wblenarunt : tametfi memeo-
vifit proditnm Platonem Endoxo & o Archyte
witto vertiffe . guod Geom:irica problemata ad
nfilsa & organsca abducerent, Sic enim corrum.
sab 1llis €5 Labefiers Geometria prestantiamo,
gue ab imelligibslebus & incorporess rebus ad
Jenfiles & corporeas prolaberetur.  Quapropter
ridicula sdems ferspfic Plato Geomerraruma
effe vocabula , gue quafi ad opus & altionems
pectent , ita [onare videntur. Quid enimo
est guadrare, fi non opus facere ¢ Qpid addere
. s - N Prod”‘.
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produceve applicare? « Nlslra guidem funt einf-
miods nomina, quibws necefJario ¢ tanguam co-
atls Geomsetre vtuntnr , quippe cm alsa defint.
inhoc genere commadiora. Sic ergo cenfiust Plato,
Jic Aristoteles fic denigque philofophi omnes, Geo-
© msesviam spfam cognitsonss gratia excrccnegrgp,
nec ex aligno vfu externa [ed ex rerum vouT in-
telligentia eStimandam effe.  Expofita breuius
guam res tanta dics poffie, vtilitatis ratione, Geo<
mictyie ortum,qus in hacyersm periodo ex bisto-
ricorsm monsumentis nobis ¢St cognstus, deinceps
aperiamus. Geometrsa apud e £Lgyptios inuenta,
(n1¢ ab o Adamo Setho, Noah, quos cognitione re-
vum multiplici valuiffe constat , eam repetamu)
ex terrarumdimenfione Ut verbi pre (e fert ra-
tio,ortum habuifle dicsamr:cum anninerfaria Nia
b inundatione & incrementss limo obduili agroe
¥um 1eymisni confunderentsr. Geometyiam enim,
[icur & religuas difesplinasin vfu guam in arte
prius fwsffe ainnt. Quod func mirum viders non
debet, vt & busus & aliarum [Cientiarum in-
sentio ab ufu ceperit ac neceffitate. Etersm tem-
psrerum vfis.spfancce(firas ingenium excisar,
& ignaniam acuit, Deinde qm'czm'd ortum.
babust (vt tradunt Phyfici) ab inchoato & im..
perfecto proceffirad perfeéium. Sic artinm &
[eienssarum principia experientie beneficio col-
lecla funt : experientia vero & memorsa fluxit,
que O spfaa fenfn primum mananit. Nam quod
feribit eArifloteles , ' Mathematicas. arres .,
o B ¢ compara-
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comparatis vebus omnsbus ad vitam neceffarys in
eLqypto fusffe contisnsas , gquod ibi facerdotes
" omsum conceffu in otso degerent : non negat sile
addullos necelfirate homines ad excogitandam s,
verbigratia, terre dimetiende rasionem, gna
thewrematwm deinde snwefligations canfam dede-
vit: fed hoc confirmat, preclara eiufmodi thewre.
matum inuenta,guibue extruita Geometria dif=
ciplinaconftat, ad vfus vite necefJarios ab ilis non
effe expetita. Itague verus spfum- Geometrie no-
wien abillarerra partiunde finiumqne regundo-
y#m ratione pofieareceffit , €& in certa guadam
affeitionum magnisudini per f¢ snharentinms [t
entia propric remanfis. Quemadmodum igitur in
mercium 5 contratluwum grasiam, [uppusands
mu'o,-qx\mm [ecuta eSt apcurrata numerorums co-
gritso, @ Phanicibus inisswm duxit :ita etsans an
prd ALgyptios ex ea guam commemoranui canfa
ortam babuit Geomerria,Hanv cerse vt id obster
dicam, Thales in Greciam ex o Egypto primsim.
tranflubit:cuinon panuce deinceps & Pythagora,
Hippocrate,Chio, Platone, s Archyta Tarentino,
aly(q, compluribns , ad Euclidis tempora falte
Junt rerum magnaram acceffiones. Ceternm de
-Enclidis etate id [olum addam , gquod & Procio
memorie mandatum accepimus. Is enim comme-
movatis aliguos Platonis thm aqnalsbus tim.difcs.
puiss, (ubicir, non multo etate poftersorems sllis
J#iffe Euclisdem euns,qui Elementa conferipfit, &
wsnls4 ab Endoxo colle(ta, in ordinem luculentnm
: compo.

[y
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compofust,mulag, a Theateto snchoata perfecst,
guaq, molius ab alys demonfivata fuerant, adfir.
miffimas & certiffimas apodixes resocanss. Vi
xsz anters,inguit ille. fub primo Prolemes. Ete-
nimferunt Enclidem a Ptolemeo quondam inter-
rogatum.numqgua effet via ad Geometriam magie
compendiaria guam fit iflasory ey refpondsfe,
pi éivoy Baohiniydrpamey dai yewpsrpiny. Deine
de (ubinngit Euclidem natn quidem effe minorems
Platone,masorem vero Eratosthene & Archs-
mede(bi enim equales erant) cim eArchimedes
Esxclidsis mentionem faciat. Quod fi guis egregians
Euclidis landem guam chm eX alys [Cripeionibme
accuratsffimis tamex hac Geormetrica soynwod
confequuts eSt,in qua dininws veram ordo faps.
entsffimis quibpgue bominsbws magne femper ad
mirationi fuit 35 Proclams fiudsosé legat , quo res
verstatems slluflriorem reddat grawsffimi teftie
aniloritas. Superefl sgitur vt finem videamus,
quo Euclidis clementareferri, & cuins canfasn.
sdftudinm incumbere oporteat. Er quidem fi res
gu& traclantur confyderes.in t0ta hac trallasione
mibsl aliwd gueridixerss, guam Wt soopund. gud
vocantur oy xpara(fust enimEnclide profeffione
& inflituto Platonicws) Cubms Icofaédram , Oe
Eaédrum , Pyramis & Dodecatdrans cersa
guadam forum & inter [ barerum, & ad fphies

- rediametrum ratione eidem [phare inferipra 6o.

prebendantur. Huc enim pertinet Epigrammatia
o1 illud vetnss quodin Geomerrica e Michatlis .
B s Pfgﬂ:\
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Ppelli cwnld ferspeum legitur.
= xnpare. weyre d xAdTw0s, FUdAY
tups, .
xu&ago'gw; copds Euge, WhAdrwy d) deidun’ i
Satev,
EbxAadus tw! Toiot xhtog wepixais Ereute.
Quodfi difcentis sntiturioné fpecles illud cevee
fwerst propofisem , Ut buinfmods ekmentorsm
cognitione snformatus dsfcentis animui ad guam.
Libes non modo Geometrie, [ed & aliarnm Ma-
thematice partinm tratlationem sdoness para-
1#4[G, accedat. Nam tamerfi inflitntionems hanc fo-
dus fsbi Geometravendicare videswr (% tanguam
3n poffe/fionem [ham venerit,alios excludere poffe:
snde tamsen permulsa [0 quodammodoiwre decer-
Pit eArithmesicus pleragne  Muficsus, non pan-
ca detrabit o AStrologws, Opricus , Logsiticns,
eMechanious.stemd, ceters:nec vilm eit denigue
- arsifex praclarus gus in buims fe poffe;’ cnis focie-
tatemn cupide non offerat,pariemaq, fibi conceds po.
Stulet. Hinc soiyeiwog s bjolutumoper: nomen,
& socyswrig dittus Enclides. Sed quid longins
prouchor? Nam guod adbanc vem astsnet,tam
copsose & erudstc [eripfit (vt alia complura) eo
" spfo,quem dixi,loco P.e Montaurews, vt nibsl de-
Jidersalociveliguerit. Que vers ad dicendumo
nobus erant propofita , halleuss pro ingeny no-
Shrs tenmitate omnia mibi perfeciffe videor,
Nawm tameifi & bac cadem & alia pleragne
sowlto forseé pr aclariora ab hominsbws docliffimsss,
L o , qus

pxs Gpds
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wi tim acumine ingeny) tum admirabili guodam
Lepdre dicends femper flormerunt grausns,plends-
ans,vherins tralbars poffe [cio.tamen expersrili..
buit numgnid etiam nobus dinno fir conceffum
munere guodrudes in bac philofophsa parte dsfis.
prlos adsunare ant certe excitare queat. Huc ac-
ceffit quodsitarecens elementorum editio,, in gua
nshslnon parum fuiffes fluds,aligusd 4 nobse effia-
guare videbatnr quod esus commendationem ad-
angeret. Csim enim vir doltiffimus Io « Magnie-
nus e Mathematicarsm avtium in bac Parrbis
Jiorum oAcademia profeffor vere regius , no=
$trsm bunc typograpbum in excudendis e Ma-
thematicorum bibru diligentiffimums | ad hanc
Elementorum editionem [epe & multumseffet ad
bortatus ctisguc impulfu permmnlta fibs sam coms
paraffet typographus ad hanc rem neceffaria cito
snterucnat | malum loannis SMagniens mors in-
Sperata yigue 1am grame inflixst eAcademie
ulnws,cus ne poSt muivos quidem annorum cir-
custws  cicawrsx  obduci vlla poffe  vsdeatnr.
Qwamobrem amsffo institnts husus operss duce,
vypographus , gusmec [umptus antea fallos fibi
persve nec fiudiofos, qusbus id munerss evat pok-
bcsns , [ua [pe cadere veller, admevenit - &
smpensé yoganit vt meam prapo/itc\editioni ope.
yam & fiudium nanarem. quod cum dencgares
occwparso noflra inberet officy ratio feci equeders
rogatus | ut que [ub obfcure vel parum commo..
dé in [crmoncns Latinum ¢ Greco tranflata
Vidcban-
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widebantur clarsore aptiore & fideliore interpre.
satione noftra (quod cuinfaue pace diflum wvolg)
lucéacciperent.ld guod in omnsbus fere Libris po-
Slerioribus tute primo obtutsu pevfpiciss. Nam in
[ex prioribus nom tantums temporis quantis in ce.
terss ponere nobis licuit. dectmi ant intérpretatio,
gua melior nulla potuit adferrs,'P. Montanreo
folidadebetnr. Arg,vt ad pevfpicustaté facilstaté-
g, nibil 15bi deeffe guerarss,adfcripta funt propo-
Sitionibus fingulis vellineares figure, vel puntloris
tangud vnitatum notule, gue Theonis apodixin.
sllufirent:ille quidem magnitndings, be ast nume-
vord sndices,(ubfCriptis exsam ciphyarum , vt vo-
cant,charatleribws qui propofitum quemsuss nu-
merii exprimant.ob eamy, canfam einfmirds vni-
tatum notule,que pro numers amplitudine masus
pagine [patis occuparét, panciores [epins depséla
Juntsant inlineas etia commutare. Nam literari,
vt ab,c,charalleres non modo numerss & nume-
yorsm pam'bm nominandss {unt accommodati,
[edetia generales effe nemeroram | vt magnunds.
num affelliones teflaninr. Adseiia funt infuper
guibufdam locis non panstenda Theonss [cholia,
fine manis lemmata gue quidem longé plura ac-
ceffiffent.fi plus oty & temporis vacss nobis fusffes
velictum,quod buic fiudioimpartiremus. Hang

" igitur operam boni confule , & guecbuia

erunt impreffionis vitia , candidus
emsenda. Vale. Lutetsa 4.1dus
April. 155 7.:




EVCLIDIS
ELEMENTVM
PRIMVM

DEFINITIONES.
1

Vn&um eft, cuius pars Punfum
nullaefte *

2
Lineaverd,longitudolatitudinisexpers,
cﬁ " ‘B c urua

Lo 3
. Linez autém termini.funt pun&a.
Re@lineaeft , que ox zquo fua interiacet
junfta. .
Superficies eﬂ:,quae longltudmem latitudi-
nemdue tantim habet.

6Super~
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2 EVCLID. ELEMEN. GEOM,
6
Superficiei extrema,funt linez.

7 .
Plana fuperficies eft, quz ex zquo fuasinter-
lacetlineas. -

Planusdnguluseft duarum lineari in plano
fe mutuo tangentium, & non indircGtum

~—| facenti=
um, al-

\ terius
%%@ ~ ad alte-
\ ramin-

clina-
tio.

-

' 9
Cimautem quz angulum continent I'nez,

reGefuerint,rettilincus ille angulus appel. °

laturo

10 -
Cim verd re&a linea fuper retam confi.
ftens lineam, eos qui funt deincepsangulos z-

qualesinter fe fecerit: re€tus eft vterque 2. -

qualium

0y

.. [ i I
e e e
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LIBER PRIMVS.
qualiumangulorum: & quzeinfiftit reGa li.
nea perpendicularis vocatur eius,cui infiftic.

\"/

,m‘w,TudiaZ’J

i
Obtufusanguluseft,qui recto maioreft.

12
Acutus verd,qui minor eft reGo. ’

- Terminuseft, quod allculus extremum eft,

Figura eﬁ,quz fub ahquo velaliquibuster. |
minis comprehenditur.
15
Circuluseft figura plana fub vna linea com-
prehenfa,quz peripheriaappellatur:ad quam
ab vno pun&o eorum, quz jntra figuram
funt



4 - EVCLID. ELEMEN. GEOM.

funtpofi. o
ta,caden. ,
tesomnes [/

redz li. Diameter <
. nex inter @%é
fefunte.
quales. :
16

Hoc verd pun&um, centrum circuliappella-

tur. '
7

Diameterautem circuli,eft re@a quzdamli-

nea per centrum dua, & ex vtraque parte in

circuli periphariam terminata,quz circulum

bifariam fecat. ‘

) : 18 :
Semicirculus eft figura,quz continetur fub
diametro,& fub ea linea,quz de circuli peri-
pheriaaufertur. , :

ST

- 9
Segmentum circulieft figura, quefubretta
linea & circuliperipheria continetyr.
T 20 Re&ti




. LIBER PRIMVS. s

Rettilinee figura, funt quz : fub re&is lineis
contmcntur.

Trilaterz quldem,qux fub trxbus.
22 '
(luadnlatcrz,que fub quatuor.

Multtlaterse verd que fub pluré‘;us qulm
quatuor rectis lineis comprchcn untur.

24.
“Trilatérarum porroﬁgu o
rarum; zqmlarerum eft
trlangulum,quod triala-".
tera habet zqualia.

ﬁf?ﬁ"’ .

S I S

Y
lfofceles N\
autem, eft
quod duo
wntum 2. |-
qualia ha. [
bet latera. .
RN € a6 Scale-
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26 . i
Scalenum ‘
verd, eft
.qd triain- .

~ gqualiaha

" bet latera, i .
. 27 .
Adhzc etiam,trilaterarum figurarum, re<
&angulum quidem triangulumeft ,.quod |
reétum angulum habet.

2
Amblygonijum autem, quod obtufum an-
gulum habet. - ‘ - }
¥ 29 -

Oxygonium verd, quod tres habet acutos
angulos.: - e R

; 30 . .
Quadriliterarum autem figurarum, qua.
dratii © g — ' '
quidé [ .. 11 — :
ot | T i
&'_lz_ : SR |

uila- _
.?erum “——“‘——l
& re. - S
Gangulum eft. )
Altera parte longior lilgura eft,quereftan- -
gulaquidemat zquilateranoneft. i
j2Rhom.
1




LIBER PRIMVS.
"3

Rhom
busau- -
tem,

qui -
quila-
terum wa

& re- -
&angulameft. -

Rhomboides verd, que aduerfa & latera &
angulos habensinter fe2qualia,neque zqui.
latera cftneque reétmgula. i
Prater
hasau- -
tem,re
llquz
quadri
latere

ﬁgurz trapezxa appellentur

Parallele rc&ae linez funt
quz,cim ineodem fint pla. =
no, & ex vtraque parte in

infinitum producantur,in neutram ﬁb1 mu-
tud incidunt.

Poﬁulata- '

POﬁuictur.Vt iquouxs pun&o in quoduis

puadtum,
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pun&um,rectam lineam ducere cScedatur.
. . o z N . 3 -
Etretam lincam terminatam in continu~
um re&aprgducctc, ‘

1

3 ‘
In quouis centro & in-
teruallo circulum defcri.
bere.

Communes notiones.

(Lz eidem zqualla,& inter fefunt zqualu

Etf{i zqualibus zqualm adle&a fint, tota
funt zqualia. ,

Etfiab 2qualibus aquaha ablata fint, quz
relinquuntur funt zqualia.

4
Etfi mzquahbuszquaha adie®a fint , tota
funtinzqualia.

Etfiabinzqualibus zquaha ablsta fint, re.
hqnal'imtmzquaha : .

6
Quz eiufdem dupliciafint. inter fe funt 2-
qualia.

(AN

 7Et

e m—— ¢



LIBER L . ’

7 :
Et queciufdem funt dimidia,inter fe 2qua
liafunt. ‘

8
Et quz fibi mutuo congruunt, eainter fe
funtzqualia,

Totum eftfua parte majus.
10

Jtemomnesre&i anguli funtinter fe 2que-

les. g n
Etfiih duds reQas lineas altera re®a inci-
dens, internos ad eafdemdue partesangulps
duobus reétis minores faciat, duzille reGe
linezin infinitum proda&# fibi mutud in-
cidentad eas partes, vbi fuat anguli duobus
re&is minores.
12 »
Duz reQz linez {patium non comprehen-
dunt, '
Problema 1. Propofitio 1. -

Super .,%:o :
datf re
&a li-
neater D
mina-
ta tri.
angu-
lume- | :
quilaterum conftitueres .

T E € 3 Problema
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Problema. Pro-
politio2.
Ad datum pun&um,da-
. teredte linez, 2qualem
reGtam lineam ponere.

Problema3.Pro.
pofitio:. _
Duabus datis re@is lineis 1,
inzequalibus, de maiorc:I
2qualem minori retam
lincam detrahere.

Theorema primum. Propofitio 4.
Si duo triangula duo latera duobus lateri-
Hus zqualia habeant,verunque vridue , ha-
beant verd & angulumangulo ¢qualem fub
zqualibus re&is lincis contentum: & bafin
bafi zqualem habebunt, eritd; triangulum
triangulo 2quale,ac reliqui anguli reliquis
angulis 2quales erunt,vterque vtrique, fub
* quibus zqualialatera fubtenduntur.

A 26 7
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Theorema 2.Pro- A
pofitio s,
Ifofcelium triangulori
qui ad bafim fupt angu-
1i, inter fe funtzquales;
& fi vlterius produdte
fintzqualesille retali.
nez,qui fub baf funtanguli,inter fezqualcs
erunt.
Theorema 3. Pro- )
pofitio6. - A
Sitrianguli duo anguli
2quales inter fe fuerint:
& fub 2qualibus angulis
fubtenfa latera 2qualia
inter fe ¢tunt. :

Theorema 4. Propof t|o7
Super eadem;rectalinea, duabus eifdem re- -
Gislincisaliz duz re&zlmex zquales, vtra-
que vtrique, nan conftituentur, ad aliud at.
que a- "
liud
paca, R o
adeal-
dépar- ‘%" %
tes,cof 4 -
demcj, :

terminos cum duabus initio du&is re&is
lmcxs habentos. ’

- C 4 Theore.
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- Theorema 5. Pro-

. ofitio8. ' .
Si duo triangula (fuo latera habuerint duo-
buslateribus,vtrunque vtrique,zqualia,ha.
buerint verd & bafim bafi zqualem:anguli
quoque fub zqualibus rectis lineis conten..
tum angulo zqualem habebunt.

- D’

! Prolslemé;:i;r;po-
. fitio o. :

5 -

Datum angulum re&ili-
neum bifartam fecare.

Problema f.Pro-
*  pofitio 10,
Datam reQamlineam fi-
‘fitam bifariam fecare.




EUIESE. piantues? Sops

- Data

- &am lineamad angulos rectos excitare.

S AR e Yl E TR IR T

LIBER L
Problema 6. Propofitio 11

re@a < r '

linea, 'ﬁﬁy : %
4 pun. .

&o in 1\

eada -
to,re. L ,

Problema 7.Pro-
ofitiorz. . :
Super datam reGtam Jine
am infinitam,d dato pun-
&o quod in ea ron eft,
perpendicularem reGam £

¢

dcduccrc -

Thcorcma 6. Propo-
fitio 13.

CumreQalinea f'uper re-
tam confiftens linedan.
gulosfacit, aut duos re- 2 ~
¢tos,aut duobus rectis zquales efﬁcm.

- Theorema 7. Propo-
fitio 14.

Sx ad aixM reStam lineam , atgue ad ems
. C s pun&um
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punéti, duzre@azlinez :

non ad eafdem partes du o -
&z, eos qui funt deinceps ‘5“%{ 4%"" -

- -augulos duobus re&is 2.

quales fecerint, in dire- x
&um eruntinter fe ipfz ¢ 3 )
. re@zlinex. . - =~
C
Theorema 8.Propo- :
fitio 15.
Sidugre&zlinezfemu- -

o fecuerint, angulos
quiad verticem funt, ®-

ternus angulus viroque
interno & oppofito ma-
ior Cﬁ- .

quales inter fe efficient. D ‘B,
Theorema . Propo- - o
fitio 16, *‘w 4% ‘ ;
Cuiufcunque trianguli |
vno latere produ&o, ex~ n i
[

- Theorema 1o0. Propo-
fitio 7.

Cuiufcunque trianguli
- duoanguli duobus retis
funt minores omnifari- _
amfumpd. - - -

b <
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Theoremai1.Pro-

pofitio 8.
Omnis manguh maiusla
tus maioremanguld fub-
tendit.

Theorema2.Pro. %

Omnis trianguli- maior
angulus,maiori lateri fub
tenditur;

pofitio 19.
<

_ at-
" Theoreman.Pro.-

pofitiozo.
Omnis trianguli duo la.
terareliquo funt maiora,
quomodocig; aITumpta.

Theoremai4.Pro.-
fitio 21.
Si fuper triangulivnola-

tere, ab extremitatibus o
duaerc&zlmex interius é’iﬁ D
conftitutz fuerint,hz cé. ¢ \
ftisutz reliquis trianguli ¢:
ddgbus lateribus mineres qwdcm/ctunt;

morem verdangulum contincbunt.
o Probk-

.

.

P
b
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+ ProblemagPropofitio 22.

Ex tribus
rectisline.
isqugfunt
tribus da- P,
tis recisli

© neis zqua-
les, trian- :
gulum conftiteere.Oportet autem duas re-
liqua efe paaiores omnifariam fumptas:quo
niam vniufcuiufq; trianguli duo latera om-
nifarjam fumpta reliquo funt maiora.

Problema 9.Pro- :

. pofitio2;. 1 A
Addatam re&am lineam

datumg; 'in‘ea pun&tum,’

datoangulo re&ilineo 2.

qualem angulum re&ili-

neum conftituere.’

]

b

Theorema 15. Propofitio 24.
Siduo . SRR ¢
triangu-
Jaduola
tera duo
bus late.
ribus - ¢
qualisha =~ ™ ' S
bucrint, vtrung; vtrig;angulum verd anglll-
o

oA

Sl

C e ema.




“&angu.-,
1am fub~

B s o

T e — s s L

hl

1o majorem fub zquahbus re&is lineis con,
teatum:& bafin bafi maiorem habebunt.

Theorema 16.Propefitio 25,
Siduotriangula duo latera duobus lateri-

* bus zqualia habuerint, vtrunque vtriques

bafin ve - W
ro bafi ol &
majoré:. [ ) :

=zqualibs. L
re&is 1i.'E «F B 4
nets'contcntum angulo maiorem habebunt.

‘T‘htureﬂaa t7.Propof itio 26.

Sx duo triangula duos angulos duobus an-
guliszquales habuerint, vtrunque-vtrique,
voumgque latus vii lateri zquale, fiue quod
®qualibus adiacet angulis, ?tu quod Vni =
qualium angulorum iubtendxtur & rehqua
laterg PR
reliquis’
lateribe -
gqualia,
Vtrum-
€ Vtri.
que, & 3 . »
reliquum angulum reliquo angulo 2qua-
dem habtbunt, -

Theere.
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v+~ Theoremai8.Pro-

' pofitio 27. :
Siin duas re&as lineas re- K=

"@aincidens linea alterna-

. tim angulos ®quales inter ¢
fefecerit: parallelz erunt
inter feille reGz linez. -

Theoremar 9-Propofitio 28.

8i in duas rectas lineas re&a ‘incidens linea,

externum angulum inter E
"no,& oppolito, & ad eaf '
dem partes zqualem fece X
_rit,aut internos & ad eal.
dem partes duobus reQtis Qi
_@quales: parallele eruae . - - °
Adnter feipf® re linez. - -

Theorema 20.Pro- K
_ pofitiozg. -
In parallelas reQas lineas:
réaincidens linea:8¢ al.
ternatim angulos inter fe€
zqualesefhicit & externi -
interno & oppofito & ad

caldeny partes 2qualem., & ingernos & ad

cafdem partes duobus réQis zquales facit.

Theore-
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-no latere vlterius produ-

. LIBER L 19
Theorema 21.Pro-
pofitio 3.

Quzeidem retz linez,
parallelz, & interfefunt
parallele. c

Problema ro0. Pro=
‘ pofitio .
A dato pun&o datz re-
Gz linez parallelam re.
&am lineam ducere.

Theoremaz:.Pro. .. A »
. pofitios2. )
Cuiufeunque trianguli v-z1$ £

&o:externusangulusduo.
bus internis & oppofitis
eft 2qualis. - Et'trianiuli S
:res interni anguli duobus funt re@iszqua-
es. L o
Theorema 2;.Pro-
pofitio 33.
Reétz linezquz zquales E
&parallelaslineasad par.
tes eafdem coniungunt,
& ipfeequales & paral- -
lelz funt. :
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' coremaz4.Pro- .
- pofitio 34. "B ‘)'}%b
Parallclogrammoru fpa-
tiorum =zqualia funt in.

ter fe quz ex aduerfo & p uﬁ
Yatera & anguli: atque il ;
1a bifariamfecat diameter.
DE
Theorema 25.Pro- — 7 vi
pofitiozs. <
Parallelogramma fupér |
cadem bafi &-in eifdem |:/- ;
parallclxsconﬁ:tuta inter i
ic funtzquaha. .. wWTTe .

“Thicorema 216 Propof' tog6..
Parallelogramma fuper gquahbusbaf bus&. 3
in eil.

dé pa- 2 .. D E B
rallelis ™ |y,
-coftitw 7.4 .
tainter

fe funt , -

Zqua- B < . F &
lia, oL

Theorsa:aa .Pm.

- fitie S\
Triaigula fuper eadébaﬁ \
coftituta, & ingifdé paral.
lelisinter fe funt 2qualia.

NN Y

v ] Theore-
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Theotema28.Pro- ¢ A v
pofitio 33.
Triangula fuper 2zquali-
bus bafibus conftitura &
in eifdem parallelis,inter

fe funt 2qualia.

H

Theorema 29.Pro-
pofitio3o.
Triangulazqualia fuper
eadem bafi & ad cafdem”
partescoftitura: & tneill
dem funt parallelis.

Theorema 3o Pro-
~ pofitio 40.
Triangula 2qualia fuper
2qualibus bafibus & ad
eafdem partes conflituta,
& ineildé funt parallelis. -

B <

Theorema ;1.Propofitio 41.

Si parallelogrammum cum triangulo ean-
dem bafin habuerit nci D
eifdemjue fuerit parellc-

lis, duplum erit paralle-

logrammum ipfius trian-

guli. B [

. D Proble-
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ProblemamPro-. 5 ¢ @

pofitio 42. "%S o

Dato triangulo zquale

parallclogrammum con-

stituere in dato angulo VIRNE
reilinco. ' B E ©

A_1 D

[

Theorema j2.Pro.
pofitio ¢ E
'Ia omni parallelogram
mo, compieméta eorum
quz circa diametri funt
parallelogrammorum,
inter fe funt 2qualia.

Problemar:.Pro.

" pofitio ¢4 e L
Ad datam re&am line- JFX 2
am dato triangulo zqua-
Ic parallelogrammi ap-
plicare in dato- angulo M
reGilineo. ‘iH 40 §

R

Problema 13. Pro-
pofitio4s.
Dato reilineo 2quale paralleJogrammum
' conftitue-

——a— .

e medes &

e —— . —
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con{htucre in dato angulu re@ilineo.

B T K H M

Problemaig4.Pro- * #

pofitio 46. i
A datare&alinea quadra-

tumdefcribere.

‘.ﬂ. &

- - - Theoremas3. Pro-
T e polmo 47.

-In re&anguhs trlanguhs, quadratum quod
3 latere reGtum angulum
fubtendente defcribitur,
zqualeeft eis quaalateri _/¢8
busre@umangulum con.” 3
tinentibus delcrxbuntur,
quadratis. |

DL

Theorema 34.Pro-
pofitio 48.
Si quadratum quod ab vno laterum trian-
D : guli
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gulidefcribitur,zqualefit p

.- eisquzAreliquis triangu- %
+ Ii lateribus defcribuntur, o W
quadratis:angulus compre e
henfus fub reliquis duo-
bus trianguli lateribus,re-
Guseft.

FINIS ELEMENTI I

EVCLIL
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B T

DEFINITIONES.

O Mne parallelogrammum re&angulu
contineri dicitur fub re&is duabus li.-

neis,quereCtum comprehendunt angulum.

2 F
In omni parallelogram- )
mo {patio, vnumquodli- 2@
bet eorum quz circa dia- &9
metrum illius fung paral-
lelogrammorum,cii duo-
buscomplementis, Gno-
mo vocetur.

Theoremar.Propofitior,

Sifuerint duzre@zlinex, feceturque Ipfa-

rumaltera in quotcung; Pl

fegmenta : rectangulum

comprehenfum fub illis _
duabus reGislineis,gqua- L™ H
leeft eis reCtangulis,que -2

fub infeGta & quolibet

fegmentorum compre- :
kenduntur, D 3  Theo.
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Theorema2.Propo- A c_8
- fiio2. . )

Si re@a linea fe@a ficvt-
cung;, re@angula quz fub
tota & quolibet fegmen-
torum comprehenduntur, p F i
zqualiafunt ei, quodito- - -
ta ﬁt,quadrato

Theorema 3. Propofitio 3.
Sirecta linea feta fit vtcunque, rectangu-
lum fub tota & vno fegmentorum compre-
henfum, zquale et & illi #_¢

uod fub fegmentis com. ~
grehendltu:g rectangulo,- I
& illi, quod 3 predito
fegmeto dercrxbntur, qua. o )
drato.
Theorema 4.Pro-
pofitio 4.
Si refta linea fe&a fit vt-
cunque: quadratum quod
atotadelcribitur ; zquale
et & illis qued feﬂmentls o
defcribuntur quadraus &
ei quod bis fub fegmentis comprcheaditur,
reftangulo.
.Theorema s.Propofitio 5.
Sirectalineafecetur in zqualia & non .
‘ qualxa rc&angulum fub inzqualibus feg-
mentis

i

e i ——
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mentisto- A < D B
tius com.- - ~

prehéfum, /

vnd cum K LS 2 \ Lz»r
quadrato, -, B /
quodabin $ / x
termedia ' ¥ < F
feGionum,zqualc eft ei quod 3 dimidia de.

" fcribitur,quadrato.

Theorema 6.Propofitio 6.
Sireta linea bifariam fecetur, & illi reta
quzdamlinea in reGumadijciatur, reGan-
gulum comprehenfum fub tota cum adiex
Cta & adiecta fimul cum :
quadrato 3 dimidia , 2.
quale eft quadrato 3 li. x| n/i]

A B D

nea,quztum exdimidia, * AV n
tumexadie@a componi. ¥ %
tur, tanquamabvna de. -

feripto. '

Theorema 7.Propofitio 7.

SireQa linea fecetur vtcunque : quod i to-
ta,quodqueab vnofegmentorum, vtraque
fimul quadrata, zqualia =~
funt & illi quod bis fub "z
tota & dicto fegmento N
comprehenditur, reGtan- ¥ i K
gulo,&illi quod A reliquo m
fegmento fit,quadrato. ‘ i

4 Theo. D

A
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Theorema ¥. Propofitio 8.
Sirecta linea fécetur vtcunque: reCtangu-

lum quater comprehen- 4 c ™D

fum fub tota & vno feg- AadX e
mentorum, cum o quod (el 4

a reliquo fegmento fit, SV o
quadrato, zquale eft ei

quod2 tota& dicto feg-

EH I
mento , tanquamn ab vna ‘- ¥

lineadelcribitur,quadrato.

Theorema 9. Pro-

pofitio o. cﬁ A %}

'Si recta linea fecetur in

zqualia & non zqualia:

quadrata quzabinzque- N
libus totius fegmentisfi-
unt, duplicia funt & eius c »

quod a dimidia,& eius quodab intermedia
{e@ionum fit,quadratorum.

Theoremaio.Propofitio 10.

Sire&alinea fecetur bifa- E
riam, adijciatur autem ei
in re€tum quepiam reéta
linea:quod a totacumad.- 4
funta, & quod abadiun-
¢t vtraquefimul quadra-

ta , duplicia funt & eius

~.quod 2 dimidia,& eiusquod 4 compofita ex

. - - dimi-
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dimidia & adiuncta,tanquam ab vna defcri.
ptum fit,quadratorum.

Problema 1. Pro- ,
pofitio 1%

Datam re@am lineamfe. ¥ _A__E ©

care,’ vt comprehenfum ."
jh/Aa

fub tota & altero fegmen
torum reGangulum, .

quale fit ei quoda reli- .

quo fegmento fit , qua- %
drato.

Theoremait. Pro-
pofitio 12.

Inamblygonijs triangulis,quadratum quod
fitd latereangulum obtufum {ubtendente,
maiusglt quadratis qu fiunt? lateribus ob-
tufum angulum comprehendentibus, pro.
quantitate reQanguli bis comprehenfi & ab

'vno laterum que funtcir- B
- caobtufum angulum, in

quod cim protratum
fuerit, cadit perpendicu- ,
laris, & ab afflumpta exte- -

rius linea fub perpendicu-
lari propeangulum obtu-
{fum,”

D 3 Theore.
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< - - Theorema 12.Propofition.
Inoxygonijstriangulis, quadratum 4 latere
angulumacutum fubtendente , minus eft
quadratis quzfiunta lateribus acutum an-
gulum comprehendentibus, pro quantitate
re&angulibis comprehenf, & ab vno late-
rum, quz funtcircaacu- 5 4 _
tumangulum , in quod % e ‘?ﬁ
perpendicularis cadit, &
ab affumpra interius li-
nea fub perpendiculari
prope acutum angulum.

Problemaz2.Propo-
fitio14.

Datore&ilineo zquale G

quadratum conftituere.
D
& Al

ELEMENTI Il FINIS.

r
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vel quo- £

rumqqug 0"7‘)&

ex cétris

re@ezli- 1
nex {unt \ / \
zquales.

3t

EVCLID

ELEMENTVM

¢ . TERTIVM

DEFINITIONES.

X
Aequalescirculi funt quorum diametri ﬁmt
2quales,

2
Refalineacirculum tan
gere dicitur,que cim cir-
culum tangat, i produca.

tur, circulum non fecat.
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3

Circuli

{fefemu.

tuotan.

gere di.

cuntur

qui fefe

mutuo

tangentes,{efe mutud non fecant.

: 4
In circulo zqualiter diftare A centro reGz
lincz dicuntur,cim perpendiculares que
dcentro in ipfas ducuntur,funtzquales. L6-

gius au-

tem ab.

effeilla =
dicitur, :

in quam

maior p-

pendicu-
lariscadit,

5
Segmentum circuli eft, fi-
gura que fub recta linea — ’

&circuli peripheriacom- - ﬁ{
prehenditur. d

6

Segmenti autem anguluseft,qui fub re&a li-
nea
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nea & circuli peripheria comprehenditur.
7

Iflwﬁ:gmento autemanguluseft , cim in fe-
gmenti peripheria fumptum fuerit quod-
piam pun&um, & abillo
interminosreCtz eiusli-
nez, quz fegmenti bafis
eft, adiun&= fuerintre-
&z linee:is,inquam , an-
gulusab adiunétis illisli-
neis comprehenfus.

8 .

Cim. verd comprehen-

dentes angulum recte li-
vy

aezaliquam affumunt pe.

ripheriam, illi angulus in-

{ilteredicitur. ‘

H

i

Seétor autem circuli eft,
clim ad ipfius circuli cen-
trum confitutus fuerit
angulus,comprehenfa ni
mirum figura &areltisli
neisangulum continenti-
bus,& 2 peripheria abil-
lisaffumpta.

S o
Similia circuli fegmenta funt, que angulos

x ) capiunt
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*capuunt”

aequales

auting- /\ m
busanou

Ii inter W dﬁ! /
fe funt

@qualete ~

Probléma A Pro- s
pofqo doeo

Datt circuli ccntrum re-
perire.

. Theorema1. Propo-
fitio 2.

" Siin circuli peripheria duo
qualibet punéta accepta fue-’
rint, recta linea que ad ipfa
puu&a adiungitur, intra cir. -
cylum cadet. : e

; . Theoromiaz. Propoﬁuo;.

. Siincirculo re@a quxdam lmea per ceh~
ttumextenfa quandamné-
per centrum extenfam bi-
fariam fecet:& ad anigulos

.rectos ipfam fecabit. Et fi
ad angulosreGos eam fe-
cet, bifariam gupqueeam N N
fecabit, : - Theore.

e e - e —

e SR s i .
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Theorema;. Propo-
fitio 4.
Siincirculo duzreéz li- 2
nezfefe mutudfecentnon
per centrum extenfz, fefe
mutuo bifariam non feca-
bunt. »
Theorema 4.Propo-
' fitio 5.
Si duo circuli fefemutud 5 X,
fecent, non eritillorum
idem centrum.

- ‘Theoremas.Propo- c
fitio 6.

Siduo circuli fefe mutud

interius tangant , eorum

nop eritidem centrum. A

Theorema 6.Propofitio 7.
Si in diametro circuli-quodpiam fumatur
punétum,quod circulicentrum non fit, ab
eoque punélo in circuld gy
quzdam rez linee ca- g
dant : maxima quidem
eriteain qua centrum,mi ¢

rum verd propinquior.
illique per centrum du- i
: J . citur
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citur,remotiore femper maior eft. Duzau-
tem folim re@z linez 2quales ab eodem
pun&o in circulum caduntad vtrafque par-
tes minimz.

~ Theorema 7. Propofitio 8.

Si extra circulum fumatur puntum quod.
piam’, ab caqitepun&toad ctrculum dedu-
cantur re@z quedam linex , quarum vna
quidem per centrum protendatur,, reliqua
verd vtlibet:in cauam peripheriam caden-
tium reCtarum linearnm maxima quidem
eftilla,quz percentrum ducitur : aliarum
autem propinquior’ei, = -

uz per centrum.tran.

1t, remotiore femper
maioreft. in conuexam
vero peripheriam cadé-
tium retarum lineard,
minima quidemeftilla,
que inter puncum &
diametrum interponi-¢f
tur:aliarum autem , ea
quz propinquior eft mi
nimg¢,remotiorefemper %
minoreft. Duzautem A

tantim retz linez 2quales ab eo punéto in

ipfum circulum cadunt , ad vtrafque partes
minimz. .
. . "~ Theore-
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.. . Theorema 8. Propofitiog: .

8iincirculo acceptum fuerit pun&tum alis
quod, & 3b ¢o pun&oad circulum cadant
plures
quidug 3 c
retzli
nez - - DE
quaies,
acceptil
pic¢tum * e
" centrum jpfius eft circuli. .

Theorema 9. Propofitio 1o.
Circu.
luscir-
culiin

pacis
non fecat. _
Theorema 1o, Prapofition.

- Siduo
circuli ;
fefe in. .
tus ¢on- € .
tingant,’ .
atque
accepts «2 - - ’
oy E

fuerint
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fuerint eorum centra, ad eorum centraad--
jun@are&alinea & produ&a in contaltum

circulorum cadet.

Theorema it. Propofitio 12’

Siduo circulifefe exterius contingant, linea -
- g

refta
ad cétra
eoriiad.
iGgitur,
r cota.
& illi
trifibie.

Theorema 2. Pro.
pofitio 13.
Circulus circulum non
tangit in pluribus pun-_
&is,quam vno, fiue intus
f{iue extra tangat.

Theorema 13. Prope-
: fitio 14+
In circulo zquales reG=z
linez zqualiter diftant A
~ centro. Et quezqualiter
diftant 3 centro , =quales
funt inter fe.




LIBER IFL

“Theorema 14.Pro-
pofitio 15. :
In circulo maxima quidé
linea eft diameter : aliard
autem propinquior cen-
tro,remotiore femper ma-
jor. ‘

“,

gMA B

A

L

o G

. Theoremars. Propoﬁﬁo 16.

Quzab extremitate diametri cuivfque cir.
culiad angulosreGtos ducitur, extra ipfum
circulum cadet,& in locum inter ipfam re.

&am lineamé& peripheri-
amcomprehenium, alte-
rare@a linea non cadet.
Et femicirculi quidem ®
angulus quouis angulo
acuto rectilineo maior
eft, reliquus autem mi-
nor.

. Problem az.Pro.
pofitiosy.

Adatopun&o re&am’li_‘q
neam ducere, quedatum-
tangat circulum.

‘»Bz
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Theorema16. Pro- A -
pofitio 18, 2
Si-circulum tangat re&a
quzpiam linea, dcentro
autem ad conta&tum ad.
jungatur re@a quedam §
linea:quaz adiunéta fuerit
ad ipfam contingentem perpendicularis
erit. :
Theorema17.Pro.
pofitiosg. B

$i circulunx tetigerit re-
éta quzpiam linea, 2 con.
taGtu autem re&a linea \ -

ad angulos reGosipfitan-
genti excitetur, in excita-

- taeritcéntrum circuli.

Theorema 72. Propo-

fitio 20.

Incirculoangulusad cen
trum duplex eftanguliad
peripheriam , cim fuerit$
cadem peripheria bafis

angulorum.

-Theorema 19.Pro~
) pofitiozr.
In citenlo,qui in eodem
fegméto funtanguli, funt
intenfezquales, -
R “Théore.

[}

S D VA




|

"3

reQisli«
‘neisfimi /&%N

JCLIBER IIL 4
Theoremazo.Pro- :
~  pofitiozz.

Quadsilaterorum in cir-

culis defcriptorum angu-

li qui exaduerfo, duobus

re&tisfuntzqoales.

B (]

Theorema 21.Pro-
- pofitiozg.
Saper cadem refta linea,
duo fegméta circulorum
fimilia & inzqualia nonE
conftituenturad eafdem
partess .

. Theorema zz;Propoﬁtio 240

Super ¢- .
qualib. _E N .

Hacircu- |
lori fe.& . BD
Ea' . .
s;nr::nmter fezqualia.

P

B

| . Problemas.Pro.
S~ - pefitiozs, o
Circuli fegmento dato,deferibere cirentam;
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cuiuseft fegmentum. i ‘ :

B
R ,\
L Ve

A D C
Theorema 23.Propofitio 26.
In zqualibuscirculis, ®qualesangulizqua.
centra, -

lib pe. A, »
BG .
fiue ad 3

riphe-
peripherias confifticutiinfiftant. - -

rijs in-
fiftunt
fiuead

Theorema 24.Propofitio 27.

Inzqualibus circulis , anguli qui zéu:jlibus
periphe. A ’

rijs infi. A '
ftie,fune o\ - .
inter fe '
zquale; 7 «

fiuead B (I

centra, fi
ucad peripheriasconflitut infiftant. -, .
o ' “Theore



' ‘Theorema 2s.Propolitio 28.
Inzqualibuscirculiszquales reGe linez =-
quales
periphe :
riasaufe
rit, ma-
ioré qui
demma
iori,mi. H
~ norem autem minori.

Theoremasé. Propofitiozg.
In ¢qua. A
libuscir.’
culis, 2-
quales pe
npherE A :
aszqua- BN\ U
les rect=
linez fubtendunt.

Problema 4. Pro- s %’ » %

pofitio3o.

. Datam penphcnam bnfa-
riam ieare.

Theorema 27.Pro.-
pofitio 13.
Iu circulo angulus qui in femxcxrculo. re.
R D+ s
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&us eft:qui autem in maiere fegmento, mi-

norre&o:qui verdinmi.
norefegmento, maioreft %
recto. Etinfuper angulus
maioris fegmenti, reto”
‘quidem maior eft: mino-
risautem fegmentiangu.
lus, minoreft reGo.

- Theorema 28, Propofitio 32.
Si circulum tetigerit aliquareta linea, &
conta&u autem produca A
tur quzdam refta linea
‘circulum fecans: anguli
guos -ad dcong.ingentcml'
cit,zquales fyntif qui \
ing.ltcmis«dr;zli fegmé N/
tisconbfunt angulis, - F

Problemas.Propofitios3. :
Super data reQa linea defcribere fegmentit
c1r£uhquod piatangulum zqualem dato

: angu}p re&ilineo.

B RYS , —~L




-

"Si ex- »
- tracir..ft L4 ?: »

- BIBRER L @&
Problema 6. Pro. , .
pofitio 34,
.A dato circulo fegmen-
tum abfcindere capiens
angulum zqualem dato
angulore&ilineo. . D

Theoremi 29,Propofitioss. .
- 8 in circulo [duz re@e linee fefc musud.
'fecuerint,re@angulum comprehenfum fob
fegmen. '
tisynius,
®quale
eftei,qd
fub feg.
métisal.
teriusco C
prehenditur, rectangulo-

Theorema jo. Propofitio ;6.

culum
fuma-
tur pi-
Ghaali-
quod,
ab ¢co-
duein cirulum cadant duz reQ¢ linez,qua.
sum altera quidem circulum fecet , altera
- B g verd
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verd tangat:quod fub tota fecante & éxteri.
usinter pun&um & conuexam peripheriam
afflumpta comprehenditur rectangulum, 2.
qualeeritei, quod 2 tangente defcribitur,
quadrato. o

) Theoremasr.Propofitio 37,

Si extracirculum fumatur pun& aliquod,
ab eoque pun&o in circulum cadane duz
re&z linez,quarum- altera ‘circulum fecet,
altera in eum incidat,fit autem quod fub to-
tafecite & exterius inter
© punélum & cenuexam
peripherii affumpta,com
prehenditur reGanguld,
2quale ¢i, quod ab inci-
dente defcribitur quadra
to: incidensipfa circulum
tanget. '

" ELEMENT!I Ill. FINIS




EVCLIDIS
-  ELEMENTVVM
QVARTVM.

Dzrml'rlouss,

Flgura rc&dmea infi.
gurare&ilineainferf

bi dicitur,cum finguli ei-
us ﬁgurz quzinfcribitur, l

anguli fingula laterae:us
in qua infcribitur , tan-

gunt.

Simnhtcr & figura cxrcnm ﬁguram deferibi
dicitur, quum 6 ingula eius qua circunfcrie
bitur la.
tera fin-
los e-
tu-figu-
rgangu-
los teti-
gerint, .
circum quam illa deferibitur,

3 _ .
AFxgura re&tilinea in circulo infcribi dicitur,
"l““m finguli cius bgurc quz infcribitur,
. angu.
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anguli tetigerintcirculi peripheriam,

<4
Figura verd re&ilinea cireacirculum deferi.
bidicitur,quum (ingula latera eius, quz cire
cum feribitur,cire peripbcmm tangunt.

Similiter & cireutus m figura redtilinea in.

feribi dicitur, quum circuli peripheria fin-,

gulalatera tanglt cius figurz,cui infcribitur.
6

Cuculus autem circum ﬁguram deferibidi-
cityr,quum circuli peripheria fingufos tan-
gmesus figurz,quam carcunfcnbxt.angulos.

N ')'

-

Re&almea in cxrculo ac.
commodari feu coaptari /
dicitur, ,quum efus extre- .
ma in circuli peripheria
fuerint.

Problema . Pro-
pofitio t.
In dato circulo, reGamli-
neam accommodare 2.
qualem datzreéte linez, \
uz cu-cuh diametre né
maoro
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Problemas. Pro- : '
_ pofitioz.

. Indatocirculo, triangu- b
lumdefcribere dato trian

gulo gquimgﬁlumz

Problema 3.Pro- 20X
_pofitioz. ;
Circa datum circula tri- J

angul, defcribere dato ™~
triangulo 2quiangulum. -

Problema 4.Propo-
fitio 4.

In dato triangulo circu-
{uminfcribere.

Problema s. Propofitio 5.
Circadatum triangulum,, cipculum deferi-
pere. '
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" Problema 6.Pro-
pofitio 6.

Yo datocirculo quadratd
defcribere.

Préblema 2.Propo-

© fitio7. i /E \

Circa datum circulum, ‘
quadratum defcribere: N ]
: % K

Problema 8. Pro-

pofitio§ L

In dato quadrato circu-* 4
lum infCribere.

[ R .

Problema 9.Propo-
fitio 9.

- Circadatum quadratuni,
circulum defcribere.

: ‘
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Problema1o.Pro- St
pofitio 10.
Ifofceles triangulum con-
* ftituere, quod habeat v-
trunque corum , quiad
bafinfunt.angulorum,du

plum reliqui. ,
Theorema 11. Propofitior.
Indatocir -

culo, pen- ;
tagwnum -

. zquilate~ A
rum & 2-
quiangu- 6 3

lum inferi
bere.

Problema r2.Propo-
fitioz.
‘Circadatum circulum,
pentagenum  zquilate- @
rum & zquiangulum de. - |

j |

feribere, ¢ r
Probleman;.Propo-

: fitionz.

Indato pentaguno zqui-

latero & zquiangulo,cire

culuminfcribere.

A
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Preblema 14.Pro.

pofitio 14+

Circa datum pentagwnd,
aquilaterum & zquian.
gulum, circulum defcri.
bere.

Problema rs.Propofitio s5.
In dato circulo hexagonum & zquilaterum
& zquiangtlum infcribere.
€ i ‘ :

Propofitio 6. Theorema 6.
. .

Indatocir -
culoquin.

SO P D



EVCLIDIS

DEFINITIONES. .

} G
Ars eft magnitudo magnitudinis mi.
A normaijoris,quum minor metitur mae
jorem. ‘
Multiplexautem et maior minoris, cim
minor metitur matorem,

. 3 .
~ Ratio, eft duarum magnitudinum eiufdem

gene is mutua quedam fecundum quantita.
tem habitudo, : ’

Proportio yerd eft rationum fimilitudo.

’ i . .
Rationem habere inter fe magnitudinis di.-

cuntur, que poffunt multiplicate fefe mu.
tuo fuperare.

In eadem ratione magnitudines dicuntur
effe,prima ad fecundam, & tertia ad' quar-
tam:cm prima & tertie 2qué multiphcia,
3 fecundx & quartz zqué multiplicibus,
Cono F qualif=
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qualifcunque fit hec multiplicatio, verungg
gb vtroque:vel vna deficiunt, vel vna 2qua.
liafunt,vel vni excedunt,fi ea fumantur que
inter ferefpondent. . : -

Eandem autem habentes rationem magni.
tudines,proportionales vocentur.

Cum verd zqué multiplicium , multiplex -

primaz magnitudinis exceflerit multiplicem
fecunde,at multiplex tertie non excefferit
multiplicem quarta: tunc prima ad fecun.
dam , maiorem rationem _haberedicetur,
quim tertiaad quartam.
.. 9 L :
Proportio autem in tribus terminis paucif-
fimis confiftit, .
.. . 1o : .
Cum autem tres magnitudines proportio-
nales fuerint,prima ad tertiam , duplicatam
ratiohem habere dicitur eius,quamhabetad
fecundam. At clim quatuor magnitudines
' proportionales fucrint, prima ad. quartam,
triplicatam rationem habere dicitur eius
. quam habetad fecundam: & femper dein-
cepsvno amplius, quandiu preportio extie
terit. - : o
. : n ; .
Homologz,feu fimiles ratione magnitudi-
nesdicuntur , antecedentes quidem a‘r}z:cgg
' ti-

.
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. dentibus,confequentes verd confequétibus.
. 13 - .
Alterna ratio,eft fumptio antecedentis com
parati adantecedentem, & confequentisad
confequentem. - '
- :
Inuerfaratio,eft famptio confequentis, ceu
antecedentis;ad antecedentem velutad con-
fequentem. - oo ’
14 '
Compofitio rationis ,eft fumptio antece-
dentis cum confequente ceu Vnius, ad ipfum
confequentem. . . .
Do R
. Diuifiorationis,eft fumptioexceffus quo
confequentem fuperatantecedensad ipfum
confequentem,
.26
Conuerfio rationis,eft fumptio anteceden.-
tisad exceffum, quo fuperat antecedens ip-
fum confequentem. N

. A
Ex zqualitate ratio €ft, {i plures dyabus fint
‘ magnitudines, & hisaliz multitudine pares
quabine fumantur,, & in-eadem ratione:
quum vt in primis magnitudinibus prima
ad vitimam, fic & in fecundis magnitudini-
bus prima ad vltimam fefe habuerit, vel ali-
ter,, fumptio extremorum “per fubdu&io-
‘hem medicrum, S T
_ F » 72 Ordis
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: ' 18 : -
Ordinata proportio eft, cim fuerit quem-
sdmodum antecedensad confequentem, iea
antecedens ad confequentem : fuerit etiam
vtconfequeus ad aliud quidpiam, ita confe-
quensadaliud quidpiam.

19 - ,

Perturbataautem proportioeft , tribus po.
fitismagnitudinibus , & alijs qua finthis
multitudine pares,cim vt in primis quidem
magnitudinibus fe habetantecedens ad 5.
fequentem, ita in fecundis magnitudinibus
antecedens ad confequentem : vt autemin
primis magnitudinibus confequens ad aliud
quidpiam, fic in fecundis magnitudinibus a
liud quidpiam adantecedentem. :

Theorema s Pro. AT

pofitio 7 ol Ig
Sifint quotcunquemagnitudines | 1 -
quotcunque magnitudioum 2 3 %
qualium numero,fingulz fingu- '
larum 2que multiplices ; quam
multiplex eft vnius vna magnite. B | ¥
- do,tam multiplices érunt,& om- {

nes omnium. _ >

A

~ Theorema 2. Propofitio 2.
Siprima fecundz zque fuerit multiplex, at-

L o, - que
/




. LIBER V.~ 67 ¢
quetertia quartz, fuerit 4 -
autem &-qninta fecunde caé
zque multiplex,atque fe- B
Xta quarte : erit& com.-
pofita prima cum quinta, E %
fecundz ¢qué multiplex, 1

c b - ¢

atque tertia cum fexta @
quarte. -

Th rema3.Propo- [ F c’%‘
Tfno . ~1P B '

Si ﬁt pdima fecundz gquéx
multiplexatqs tertlaquar. | J X
tz Yumantor autem zqué | 1 -
multiplices prime & ter- I % .
- tizerit&ex gquo fuinpta ¥ x B & T
rum vtragaevtriufque ¥qué multiplex, al.
tera quidem fecund,altera autém quarea.

Theorema 4 Propofitio 4..
S¥prima ad fecundam eandem habuerit ra-
tionem, & tertia ad quartam : etiam zqnd
muleiplices pri-

me & tertiz,ad | _ﬂ | -4
zgud maltipli-

ces fecundz & .

quartz iuxta

quammsmultl II% J_ { I 1 f

plicationem, c-XEXBGM TLTFC DH
andem habebuntrationem; fipreut inter
T B 3 rcfbow
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r;fpond t,ita fumptefuermt. ’

a -

“Theorema s.Propo- -+

fitios.. i

Si magnitudo magnitudinis JE T

2qué fuerit multiplex,atqueab. | 1F
lata ablate : etiamreliquareli- } - |

que ita multiplex erit, vetotagl

- touus.

o

Theoremhs Propo- SR X

: fitioG. A
Stduzmagmtudmcs.duarum my jg.} .-
gnitudinum fift 2qué maltipli-. |}~ 4x-
ces, Brdetra@z quzdam fintea- . D
ruhdem zque tuleiplices: & reli- - .. .-
* quz eifdem aut 2quales fupt, aint zque |pfa-.
rummulnphccs. L . .

Theorema 7. Pi'opo- - I

R itio 7. r
Acqualcs ad eandem, eandem ha_ _ '
bent rationem:& oadem ad zqua-

lcs.' NS i I
: R o 5

' Theorema 8. Pro-
‘ poﬁtio 8
Inzqualmm magmtudmum,maior ad ean-
S FRR dem




. L!BER v: ,

. - A
dem maiorem rationem
habetjquam minor. & eas E
dcm\zd mindrem: maio.
remration€ habet, quém
ad malorcm. y

AP '. h ]

'
L
b

HG]:I N

Thcorema 9 Proiof tio'g,
Qu=zad eandem, eandem habent rationem,
equalesfuntinter fe:8ad QUas T
eadem , eandem habet ratio." L
nem , ez quoque funt mterﬁ: i a
zquales. :

. Theoremaro PropoT itiore.
Ad eandem magnitudingm fatio- 7
nem habentium , quz maiorem

‘rationem habet,illamaior eft ) ad |
quam autem eadem’ miorem ra- '
txoncm habet,llla minor cﬁ

Theorema n.Propo{' no "

Quz cxdém ﬁmt

‘ exdem fationes

v & inter- fe fumi
- ezdem. '
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‘ Thcoremau.Propoﬁnou.
St fint magoitu S
dines quotcun ¢ 2
"que proportio. :

nales, quemad

.modum {ehabu. )
erit vna antece. } I I L
dentiitmad vaiGHKAXCEBDFL
confequentium jita fe habebunt omnes .mtc‘

cedentes ad omnesconfcquemes. o

Theoroma. Propof tioz3. ‘
Si prima ad fecundam, eandem habuerit ra.
tioném,quam tertiaad quartam,tertia verd
ad quartam,, maiorem rationem habuerit,
quim quinta ad . '
fextam ; pnma L f T
~quoquead feci- '
dam ! maiorem

ratjumemn habe-|.
bitqidm quinta) ] |
adfextam. MARNG c DKH L

Theorema 4. Prapofitio 4.
Si prima ad fecundam eandem -
habuerit rationend,quam tertia
ad quartam , ‘an verdiquim
tertia maior fueriteritdcfecun-
: damquuamqmnarQubd fi }
pnma fuerit zquahs text;z, cg‘t Ab c
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§ {]

& fecunda zqualis quartz.b verd.minor , &

minor grit, -
.
Thearema zs. Propo- .
fitio 15.

Pastes gum pariter mul
tiplicibus in cadem funt x

tuo refgondent, ita fu- x
mantur.{
The;rcma 16.Pro.

 pofitiols.

ratione;F prout fibi mu. ¢ I

Si quatuor magnitudines}

D e

1x

proportionales fuerint, & r

vicifsim proportionales e-|

runt. | L I I
ABPFEcCD

Theorcmmy Pro. w

Fek

pofitios7.

Si compofitz magmtudl, K
nes proportionales fuerint4-

hz quoque dlmfe propor-i ‘H

tionales erunt. -

s

F s

.]_‘,.

Theore.

7
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Thoremai8.Propo- © . ¢

fitio 18.

Sidiuife magnitudines fint pro-

portionales.hz quoquecompofis 45 4w

tz proportiogales erunt.

Theoremarg.Pro- - ..&

Si quemadmodum totum ad to.
tum, itaablatum e habueritad
ablatum : & rehquumad reli- >
quum, vt totum ad totum fe ha
bebit. L

r

as

- Theoremazo.Propofitiozo. .

$i fint tresmagnitudines, & aliz ipfis zqua-
Tesnumero 3 quebinz & ineadem ratione
fumantur, ex =-

quoautemprima e
qudm tertia ma-; Y I §
dorfueritrerit & ‘I_ % 1
quarta,qumlexgx 5 ¢ & 0B ]1; F¥’
tamaior: Quod fi S
prima tertia fuerit @qualis, erit & quarta
zq_ualis,fc.xtz:ﬁn illaminor , .hzc quoque.
minor grit. _

R N Theore-

- - -




: LIBER V. = &
- “Theoremazi. Propofitio 21,
Sifint tres magnitudines, & alizipfis zqua.
les numero que binz & in eadem ratione
fumantur , fuerit- ~
: - que perturbata e- : )
arum proportio, ' 1 _
ex. zquoaautcm iI I{ £ .
rima quim ter- .
fia mai%r fuerit,LBcquDD i
erit& quartaqui ]
fexta maior ; qudd fi prima tertie fuerit 2-
qualis,erit & quarta zqualis fextz : fin ills
mindr,bxc quoque minor eric; © o

 Theoremazz. Pro-
s« - [, pofitio 32.

§i, fint quot.

~cang; magni. | .
- tudines,& ali¢ v -
ipfis =quales }

HI

binz in eadé
ratione fumé-l

pUMEro, qua i

qualitate . ih. _
. . cademratione crunt, -

Tl_{co;-—cma 23 Propofitio 2.
Si fint tres magnitudines,alieque ipfis ¢qua-
o les
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lesnumero,que 1
bine in eadem |-
ratione fuman.

tur, fuerivauté,
perturbata earG ' |
proportio’: eti- | 1

)
T

amex zqumaljta. | . 1
tein eadem ra- §- | | Ii}i % )

tione crunt.  GHKABCDEF LMN |

Theoremaz4.Pro- -
wo pofitioz4. =
Si primaad fecundam, eandem T9

habueritrationem, quam tertia

- adquartam, habuerit autem &

quintaad fecundam eandem ra- =

- tionem,quam fextaad quartam: T Tx:

etiam cSpofita prima cumquin-- “
taad {ecundam eandem habebit A ¢ © &,

rationem;guam tertiacum fexta ad quartd.

. Theorema2s,Pro-

.. pofitio 2. 1o -
.. Siquatuor magnitudines X X
proportionales fuerint, wa & AT
xima & minima reliquisduwa®} J I :
busmaioreserunt. -  BOCEY

. ELEMENTI v, FINIS




DEFINITLONES.
1

miles figurg reQilinee funt,qua & angu.
- los fingulos fingulis 2quales habent , atq;

etiam latera, quz circum angulos zquales,
. proportionalia, -

2
Reciproczautem figure funt,cim in vtra.

que figura antecedentes & confequentes ra-
tionum termini fuerint,

g 3
Secundum extremam & mediam rationem
reCta lineafe@aeffedicitur, cim vt tota ad
maius fegmentum,ita maiusad minus fe ha«
buerit. :

_ 4 -
Aliitudo cuiufque figurz,cft linea ‘p.erpgnl.f'
dicularisd verticcad bafindedu&a. |, |

o ' " 's Ra



~ lateraproportionaliter fe

‘nesaditn&a fuerit re@a
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5 .
Ratioex rationibus ¢4. -~ x
poni dicitur,ctim ratio- v
num quantitatesinterfe ¢ |
multiplicatg allquamef. f }

¥EDB B

fecerint rationem.
y ;

Theorema . Propo-
fitio 1. o
Triangula & parallelo-

ramma, quorum eadem
ueritaltitudo, ita {¢ ha-
bent inter fe vt bafes.

Theorema 2. Propofitio 2. -

- -Siad voum trianguli latus paralleladucta
fuerit re®a quzdam linea:hgc proportiona«
liter fecabit jipfiustrian- A -
guli latera, Etfitrianguli

&afuerint:que ad fe@io-

linea,eritad reliquum ip. .

fiustrianguli latus paral- Cod

lela. i

e Tlieorema ;. Propofitio s

8i trianguli angnlus bifariam fe&us fit, fes
cansautemangulum re&ta linea fecuerit-
bafim: bafis fegmenta candem habebuntra- -
S ' tionem,




. LIBER.VL &
tionem,quamreliqua ipfius
‘trianguli latera.Et {i bafis fe. ﬁ
gmenta eandem habeant ra-
tionem .quam reliqua ipfius
trianguli latera, reta linea,
qua 2 vertice ad feGionem
producitur,ea bifariam fecat &
trianguli ipfius angulum.

¥

Theorema 4. Pro- -
pofitio 4.
Acquiangulorum trian-
gulorum proportionalia
funt latera,qua circum ®-
quales angulos,& homo-
loga funtlatera,que 2qualibus angulis fub_

tenduntar. .

Theorema 5. Propofitioy.
Siduo'triangulalaterapro
portionalia habeant, equi.
angulaerunt triangula, &
®quales habebunt eosan- E
gulas fub quibus homo.-.
loga latera fubtenduntur:

Theorema 6, Propofitio §. s

Si duo triangula vnum abgulum vni angu.
lozqualem,& circum ¢qualesangulos latera
- proportionalia habuerint,zquiangula erunt
: : trian.

-
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. triangu. . :

I1,2qua. D
lesc’; ha- \
bebunt :
angulos,
fub qui. g
bus ho.
mologa latera fubtenduntur.
Theorema 7. Propofitio 7.

Siduo ttiangula voum angulum vni angu.
lo2zqualem,circum autem alios angulos la-
tera proportionalia habeaat , reliquorim
verd fi- ' ok

. A
mul v- ?;'
trunque r’f? \
aut mi- g
norem
aut non - :
minoré B ' -

re€to: 2quiangula erunt triangula, & zqua-
les habebunt eos angulos, circum quos pro-
portionalia funt latera.
 Theorema 8.Propofitio 8.
‘Siin triangulo retangu.
lo.ab angulo re&to in%m-

fin perpendicularis du- % x

&afit, quz ad perpendi-
cufarem triangula, tum
foti triangulo, tum ipfa

_inter {efmanlia funt. - D o
o ’ Froble-

¢ X




‘ LIBER VL &
‘Problemat.Pro- - C-h&(
" pofitio 9. ¥

Adaja fecta linea impe-

fratam partem auferre.

A
Problema 2. Pro. - - [ Pf'
pofitiolo. ~  FI—ND ’
-Datam re@am lineam in -§ .
feGam fimiliter fecare vt

dataaltera re@; fe@afue -
rit. a2 X <

Problema3Propo- -
© fitior. - »gb
. .

Duabus datis re&is line.
Is, tertiam proportiona-
. lem adinuenire. ' £ R

x

Problema 4.Propo- .
fitiorz. ~ © -
Tribusdatis re&islincis,
quartam . proportionalé
adinuenire. © - e -

U G Proble-
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" 'szoblcma's".i’ro‘ %“ "‘QE!
pofitio 1. =

D

Dusbusdatis re&islineis, | _
mediam proportionalem :

adinuenire. - - A - »Q

Theorema 8. Propofitio 14.
Aequalium, & vaum vnizqualem haben--
tium angulum parallelogrammorum reci-
froca funtlatera,quz circum 2qualesangus

o0s:8 quorum parallelo. ¥
grammorum v}:mm an- ’_-D‘
~ gulum vniangulo zqua- »
dem habentium recipro-
ca funt latera,qug circum
zqualesangulos,ilta funt _
zqualia. :

q
Theorema10. Propofitiots.

Acqualium,& vnum angulum vni zqualem
habentium triangulorum reciprocafuat la-

~ tera, quacircum zquales
m%ulos:& quorumtrian.
gulorum vnum angulum
vni 2qualem jhabentinm

. reciproca {unt latera, quz o
circum' zquales-angulos, & I
illafunt zgnalia. e

-l ~ Theore.




LIBER VI 7
Theorema 11. Propofitio16.

Si quatuorrete linez proportionales fue.
. rint,quod fub extremiscomprehenditur re.
- Qangulum,zqualeeftei, quod fub medijs
comprehenditur re@afigulo. Et fi fub extre.
mis comprehenfum reQangulum quale
fuerit ei, quod fub medijs c5tinetur rectan-
fulo.illz quatuor re& linez proportiona-
es erunt. : ' :

e

Theoremarz. Propofitio17.
Sitres reGz linez fint proportionales, quod
fub extremiscomprehenditur re@angulum
@qualeeftei,quod dmedia defcribitur qua-
drato:& fi fub extremis comprehenfum re-
&angulum zquale fitei quod A media de-
fcribitur quagrato.illx tresre&tz linee pro-
portionaleserunt. G 2z  Proble.
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Problémaé. Propoﬁtlo 18.
Adata re-
&a linea, &
dato re&ti. :
lineo fimi. .
le fimili-
terque po- % ‘
fitum re.’ - §

&ilineum defc rlbere :
Theorema s3. Propof tlo 19

Similia & .
tridgyla _‘%r' ";&K E
“interfe "

. fiitindu
plicata
ratiéela.
terii ho- [ E
mologori. . Theore.14. Propof no 20.

- Similia
polyge-
na in fi- S
miliatri
angula
digil:i'un B

.- tur,&nu

‘mero -

‘qualia,
& homo

loga to. |

“ tis. 5t po




LTBER ‘V‘L

lygena da 2

abent- €3, '
imer fera- 2
tioné, qui. i
lajus ho- -

-miologum ©
ad homologum latus.

Theorema 15.Bro- ;

pofitio 21.; ° : &
Quz e¢idem re‘&nlmco
funt fimilia, & xnterfc
funt fi mlha. U /\

-

% ,l N 'PI\corcmaIS Pro- "
; poﬁuo 1. ' T

Sg quatuor re&z Tinez. pno*pamona]& Fie-

. rim~&~abexs rectilinea fi mnha,ﬁm:htcrque :

de(cripra proportionalia eruiit-Ec A2 weltis}

linkis {imjtiafimiliterque deferipta redt he:

nea ?ropombnaha fucnnn, cpfaa cuam rem;
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‘Gz linez proportionaleserunt. "~ - -

1(*':‘

Thebremat? Propoﬁttotz-, L
h-)

Aequlangula parallelo.
Eramma inter fe rationé
abent eam,quzex lateri.
buscompomtur. o

--'Ilheérema 18.Pro~ -

v o pofitioz4.

In omni- parallelogram. ¢

mo,quz circa diametrum

. funt parallelogramma, &
Enu& inter fe (untfum- ,




."LIBER Il - 7$
Problema . Propofitio 2. . .
Dato reilineo (imile, & alteridato 2quale
idem couftituere. . '
A o —t. x

2\ 7€

L —_ 1 N

Theorematg Pro. &
\', oy Poﬁtio 260. LUK
Si parallelogrammo pa.,

. rallelogrammum  ablatd,
. fit,& fimile toti & fimili-
ter pofitum communem o
cum ¢o habens angutum , . hoc circum ean-
dem cum toto diametfum confiftit. *

B

: ‘Theorema 20. Propofitio 27. .
Omnium parallelogrammorum fecundum.
eandem reCtam lincam applicatorum defi-
cienti- .. - — :




!
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milibus fimiliterdue pofitis ti.?'_odh dimi-
dia deferibitur,maximum,id eft,quod ad di
midiam applicatur parallelograinmum fi-

" mile exiftens defettur.

Problema 8.Propofitio 28.

Ad datam lineam rectam, dato ré&ilinco.
@quale parallelogrammum ‘applicare _Jgﬁ-
ciens figura parallelogramma , quefimilis
fitalter1 re@ilineo dato. ' Oportet autem
datum re@ilineum, cui 2quale applican.
dumeft,non maius efle €6 qued-ad dintidi-
amapplicatur, cim fithilés fin€defeCius &
eius quod 3 dimidia deferibitur , ‘& eius cui
fimiledecffedeber’ -~ - o

- Problema 9.Propo- -
Fe v fitio 29 o
P 3 L
‘J‘A'd'cl_{a_;ta'ur_r]\‘l-_f_ﬁlﬁm“lineam.datblx:c&iﬁned
#quale parallclogrammumapplicare, exces.
deos figra pardlelogranima, quz fimilis fie
TR, , ' parals




- pofitzi lateribus reGtumy

. . LIBER VL .77
parallclogrammealteri dato. .. - .

Problemato. Pro- [~ P
pOﬁﬂO;oc v .. 1:" . % ot
Propofitam retam line. 1 e
am termmatam, extrema T
acmedia rationefecare. | .| . }.;¢.
- F _"~f.

Theorema 21. ProPofitio ;, }
In reCtangulis triangulis,figura quaeuis 4 las*
tere re&td angulum fub- "
tendente defcripta zqua.
lis eft figuris, que priori
illi fimiles & fimiliter

angulum continentibus
delcribuntur, '
Theorema22. Pro.-

. ofitio 23

. PR P" PR 3 AR

Siduotriangula,quzduo lateraducbus la. -
teribus proportionalia habeant,. fecundum
G s  voum
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vhumangulumcompofi- A . -
ta fuerine,ita vt homolo.-
, gacorum latera fint etid
arallela, tumreliqua il. -
orum triangulorum la-
terainreGam lineam col
locata reperientur.

B . c »

Theorema 23.Propofitio 33.
Inzqualibus circulisanguli eandem habent
rationem cum ipfis peripherijs in quibus in.
fiftunt fiuead centra,fiucad peripheriascd -
fllis in-
fiftant

eri-
;her_i)'s.
Infuper -
vero & .
feGo- -
| resquip

Pe qui
ad’'cen-

tracon-

fiftunt.

ELEMENTI 71 FINIS.

L} \ .
¢ ’
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EVCLIDIS
ELEMENTVM
SEPTIMVM
thxnjxrlowzs.

thas.eﬁ fccundum quam entium quod..
que dicitur vaum,

. “Y 2 )
Numerus autem, ex vmtmbus comyoﬁta
multitudo. _

3 . t
Pars, eft numerus numeri. minari ma.iorim
dm minor metitur maiorem.

4
Partes autem;cum non metitur,

5 i
Multi plex verb,mamrmmorxs scum rn:uo.

- rem méetitur minor.

6 .
Far numeruseﬁ.qux blfarnam dm:dxtur. v

Imparverb,qmbifammnondxmdxmr'vel
quivmmediffmipan. A

Pariter parnumerus cﬁ,quemparnumerus .
metitur perRUmErUp PG, .
| 9 Parl.
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- - 9
Pariterautem impar,eft quem par numerus_
memqr per pumerum imparem.
10
Impariter verd impar numerus,eft quem
§mpar numerus metitar per humerum im-
parcm. RS R Lot
n
Primus numerus,eft quem vhitas fola meti.
[ ¢ 2 JSN VR o C
12
Primi inter fenumeri funt » quos| fola vhitas
menfura comﬁmms metitur. -
3 .
Compofitusnumeruseft, quem numcrus
quifplam metitur.’

4

7 S .
"Compofiti autem A inter fe numeri funt,quos
numerus aliquis menfura communis meti<
tur. :

B S AL & MR
Numerus numerum mulnphcare dmmr.
cimtoties compefitus fuerit is,qui multi-

* plicatur,quotfuntinillo multiplicante vais -

tates, & procrcatus fueritaliquis.

18 D .,';.”-n
Cﬁm autem duo numerj orurtidufefe multxa
plicantes quempiam faciunt, qui factus erit
planus appellabieur. , - quiverdmumeri mu.

tubfc[cmulttylwaat,dhush&eradmenmr. '

7 Cum

e




- —— e ——— ——— -

DRDIBER VIL « &
' 1
Cum verd tres numeri mutud fefe multnph—
cantes quempiam faciunt,qui procreatus e.
rit [ohdusappellabntur. qui autem numeri
mutud {efe multiplicarine, illius latera di-
centur..  _ :
o 18,
Quadratus numerus, eft qux zquahter 2qua.
lis:vel,quia duobusequahbus numeris con=.
tmetur. .
%,9 A
Cubus verd , qui zqualiter zquahs aqualu
ter.vel,qut i tribus 2quahbus numeris cop-
txnetur, :
20
Numeri proportionales funt, cim primus
fecundi,& tertius quarti zqué multiplex eft,
vel cadem pars,vel exdem partes.
21
Similes plani & folidi numeri funt,qui pro,

_portionalia habent 'atera. :

PerfeGusnumerus eﬁ, qui fum pf s pam.
bus eft zqualis.

Theorema:. Propo.
ﬁuo 3 e

Duobus numeris mzquahbus propofi.

R s,
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tis,fi detrahatur femper minor
de maiore,altérna quadam de.
tralione, neque reliquus vn.

quam metiatur precedentem -

quoad affumpta fit vnitas : qui
principio propofiti funt nume.
«i primi inter feerunt.

Problema1.Propo-
fitio2.
- PDuobus numeris datisnon
primisinterfe, maximam
ecorum communem menfu -
- ram reperire.

Problemaz.

w..o.nu' >
lwidtl [vo B

wono""ﬂ (13 m- >
c”o O "o
[2eve

w‘o.nco man!-l b’
Soen Tieo ()

8 6 4 2 3

Tribus numeris
datisnon primis
interfe, maximi '8 13 8

pofitio 4
©Omnis numerus,cuiufqs
numeri minor maioris
aut parseft,aut partes.

: >'u
\) w..‘uouo

B CDEF

6 23
corum communem meafuram reperire,

O see [Tloew spyeer ()
w vou 4 ‘

.

Q wou;u o

=
3
#

*




" que fimul cadein pars erit,
. que vnuseft vaius.

‘tes, &alter alteriusezdem

LIBER VIL

Theorema;. Pro- . -
pofitio 5.

Si numerus numeri pars fue-

rits & alter alterius eadem

pars,& fimul vterque veriul:

w

o Dessene Q"““d ]

F* Jeeee

“. >couo.
' had o..'. :0"' "

Theor.4.Propo.6.
Sinumerus fit numeri par-B

partes,& fimul vterque v-H

v N
(-] u,". m... .

triufquefimul ezdem par- : A
teserunt, qie {unt vous' s ,
vnius. Du
Theorema 5. Propo-
- fitio~.

Si numerus numeri eadé€ fit pars B
quz detraQus-detrati, & reli- E

i
E
Cc
quus reliqui eadem parserit,quz §
totaseft totius.© A Q
) é ’
Theorema 6. Propo. B ’g .
fitio 8. E: :
Si numerus numeri eedem fint °7 @
partesquedetrausdetralti, & ¥,
reliquus reliqui cedem partes ; ~§.
srunt,quz funt totus totius. £ ~
T Theore- ﬁ S
G!IMQ KoooN-ng .
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Theorema 7.Propolitio 9.

Sinumerusnumeri parsfit, 8
&alteralterius eadem pars, : 4
& vicifsim que pars e vel Q H
partesprimustertij,cadem s ;" %
parseritvel eedem partssA g n ®B
& fecundus quartl. 4 8 ¢ 10

Theorema 8. Propofitio 9.
Si numerus numeri par.

tes fint, & alter alterius E §

eedem partes,ctiam vicif. i
fim que funt partes autq . H i

Pparsprimustertij, ezdem : ;i 3
partes erunt vel pars &A C D F
fecundus quarti. o' B
- Theoremag.Pro- D

pofitio 11. B

Si’ quemadmodum fe habet totus i* F

ad totum,ita detraGusad detraci, E
& reliquusad reliquum ita habeblt }; C
vt totusad totum. c 3

“Theorema o Propofitioz..

Sifint quotcunque nume.

ri proportionales, quem- A B C D

admodum fe habet vhus 9 6 3

antcccdentmm ad voum fequentium, ita fe
habe




, LIBER VIL &
habebunt omnes antecedentes ad omnes
confequentes.

Theorema ». Propoﬁnol;.
Si quatuor numeri fint :
proportionales, & vicik A B C D
fim pportionaleserunt, 12 4 9 3

Theoreman. Propoﬁtlo 14..
Si fint quotcun- : e
quenumeri&a- A BC D E F
%ij illis 2quales 12 6 3 8 4 3
wultitudine,qui bini fumantur & ineadem
. satione:etiam ex zqualitate in eadem ratio-
ne erunt.

Theorema 13. Propofitio 1.

Si vnitas numerum quem-

_ piam metiatur, aliter verd

- numerns aliom quendam

- numerum 2que metiatur,

- & vicifsim vnitas tertium- -
« pumerum equé. metietur, 4 -
‘atque fccu us quartum, 5.

LT
S oy Pt

"" R Theoremau; Prol
potitio #6. _
Si duo numeri mu- PR : s
tud fefe multipli.:  E A B CD
“ cantes faciant ali- 124 8 8
‘z quos;qmcmlhs geniti fuerint,inter fe zqha.
1. ¢ Seserunt. H ~  Theaa
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' Theorema 75. Propofinio 77.
Si numerus duos numeros mulu pl) cans facu
ataliquos,quiex :
illis procreatie- 1 A B c D E
runteandemra- * 3 4 § 3 5
tionem habebunt,quam multiplicati

- Theorema16. Pro-
pofitio 18.
Siduonumerinume. : : ‘i . 2
rumquempiammul- A B C D E
‘tiplicantesfaciantali- 4 5§ 3 12 1§
- quos,geniti ex illiseandem habebunt ratio-
nem,quam qui illum multiplicarunt.

. Theorema17.Pro-
pofitio 19.

[
B

Sx quatuor numeri fint proportlonales ' qm
ex primo & quarto fit,2qualis eritei qui ex
fecundo & tertiok fi qui ex primo & quar.
‘to it numerus zquahs?it ct qul ex Iccundo
&tertio, illiqua- : :
tuor numeri pro-A B C D l:‘. F G
portionaleserunt.6 4 3. 2 1212 1f

_ Theoremarse. Pro-
pofitiozo.
i tres numeri fint proportionales,qui aber
- Sremis continetut: zquahs eft ci qui 3 me-
. die




- LIBER: VIL &
dioefficitur, Etfiquiabex. s+ 1 ¢
tremis continetur equalis fit A B C
¢i quid medio defcribitur, 9 6 4
Hli tres numeri proportiona. s
leserunt. D

6

. Theorcma 19, Pro.
S po(' 1tiozr.
Mlmmt numeri omnium,
qui eandem cum eis ratlo- D
nem habent,2zqualiterme : X
tiuntur humeros eandem @ M-
rationem habentes, maior 'c i i i
qmdem maiorem , minor 4 3 8°6
vcro minorem.

Theorema20.. Propof tio 22.
.Sitres {int numeri & alij multitudine illis
- @quales,qui bini fumantur & in eadem ra.
tione, fitautem pertu&bata corum propor.
tio,ctiamex2-  :
qualxtate inea- A B C D E F.
*deémrationc e- 6 4 3o 8 &
frunt :
Theorcmazt Propof tio2s,
“Primi inter fenumeri minimi funt ommnun
:emdemcumcma. :_-,,f‘,:;»v-,.
-txcmem' habcnnu, .B:E
: 6.3
2

3

Th;

* ‘o..u

i

; . S
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.~ "Theorema n.Propoﬁuoz4
Minirhi numeri omni.  :
vmeandemcumeisra- A B - C
tionem habétium,pri- 8 6 &
mifunti mter {e. R

;-.leQO'
- e

Theorema 23. Propofitiozs.

Si duo numeri fint primi inter fe, qul alter-

utrum illorum metitur  :
numerus , isad rchquu ABC D
primus erjt” ‘ 6 .7 3 4

Thtoremazq. Propofitio 26. -
8i dub numeriad quem §
g:xm numerum pnmx 3

t, ad eandem primus B

is quoque futuruseft, s f £ % s

ui ab illis produ&us ACDpEF

fuerit. 55 5 3 2
> Theorema:.r.Pro. N S
poftxoz7 B ..

Si duo numeri primi fintinter 3  § = %

fe,qui ab vno eerum gignitur, A C D

ad reliquum primuserit. 7 6.3

““Theotena 26.Propofitio 28,
" Stduonumeri ad duos numeros ambo ad
vtrunque primifint, - 2z oty

& qui exeis gignen-- A~ B E:C-.D F
tur.pnmxmterfec- 3 55 2 4 8
- sut. : Theore-
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' Theorema 27. Propofitio 29.

“Si dso numeri primi fintinter fe,& multipli_
" cansvterqueleipfum procreet aliquem, qui
ex ijs produ&i fuerint primi inter fe erunt.
Quod fi numeri initio propofiti muktipli-
cantes cos qui produéti funt, effecerint ali-
_quos; hi quog;inter fe primierunt, & circa
extremogidéhoc : : i i s
femper eucniecc. A C-E B D ¥
. -3 6. 3774 16 6
- .. -+ Theerema 2. Prapofitiozo,” . . -
Sidua pumeri primifintinter fc, etfam fi
mul vterq; ad vtrung; illorum primus. exjt,,
Etfi imul vterg;ad vaum aliquem corum
primusfivetiam quiini- - (G ¢
tio ppfiti funt numeri, , 3. & =
primiinterfeerune. =~ ‘A B D

. .7 5 4

. Theorema 29. Propofitio 31.
Omnisprinus numerusadom. . = . =
nemnumerum quemponme-' A, B C
_titur,primuseft.. T 7 e §
. Theoremaso. Propofitiosz. . .
Si duo numeri fefe mugud myltiplicantes fa=
ciantaliquem, hong atizab illis produGum
fietiatur primus qui-, : : ;¢ 2
dam pumerus, fsalte.; A°'B C D E
rumetiam metiturco- 2 6 13 3 4

rum quj initio pofiti erant,

) H ; Theo.

4 o
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... Theoremasr. Propofitio 33.

O’mn'emcompohtumhumc. RN
rum aliquls primus metietur. ‘A' B‘ “"C'v
27 9 3
Theorema'sa. Propof uo;4

Omnis numetusaut primuseft, o
aut eur ahquxsprimusmemur. ALK
; . 3 N 3!

DU - Y ¢t -

SRR Problc?na;»Propo-
fitio 35.

Numerisdatis qubtcunque, reperite mini-
mosomnion qui eandem cum* 11119 mdo-f
nem habeant. - A

.. ... ‘..Aﬁ . o', . :.‘:','j
ABCDEFGHKIMT
2346=343

’

rum.

Probicma 4-Pro-t - = i ¥ i
' poﬁno 36, A - ¢ o J-E F
7 = 8 4°5
Duobus numeris . i ‘
datis, reperire qué £ !
quemilli minim@;’ § § : ¢
metiantur  nume- ¥ ECcDGxH
§ 9 uy s g

§

|
.t
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, Thcorema 33.Propofitio 37.
'Siduo numeri numerum
quempiam metiantur, &

minimas quem illi meti- - 3
untur eundem- mctletur LA
A B E -

- 2 3 6 1
.Problemas.Pro. : : : 1 @ .
pofitios®. A B C D E

Tribus numeris da- 3 .4 6 12 8
tis reperire quem i .} Pos s
mmmﬁm nu?nenl A B ,C D EF
illi metiantur. - 3 ¢ 3 o "f"
Theorema 34. Propof itio 39.

Si numerum quifpiam numerus mcnatur.
menfus partem habe- = . : - ‘
bir metienti cogno- A . B C D
minem. 12 4 .3 8
Theoremajs. Propofitio g0s -
Sinumerus partem habuernquamlxbct il

lum metietur numerus : :
parti cognominis. A B COD
8 4 3 3
Problema 6. Propo(‘tlo 4!
Numerum reperire, :

ux minimus cum A - B C G H
t, datas habeat 2 3 4 1 e
partes. ST '

ELEMENTI V11, FINIS. -




EVCLIDIS
ETL{ECLI@AEVI:'T;VM ‘

e " ~ Theortma1.Propofitiot.
Si fint quotcungy nummeri deinceps propor.
tionales,quorusm cxtrcm: f nt inter fe pn.
mi, mini- : =
‘mi funt. FA -B C D B 'F G H
emnium ".,8 1218 27 68 12 88

‘eandem cum eis rauonem habermum

< Problemu.Propof tior.
Numeros reperire deinceps propomonales,
mmnmos,quotcunquc iufferit qupnm in
data rmone. .

A 3 C D EFGH ,K .
3 49 111617;64964
‘Theorema 2. Propofitio 3.
' ¢ :Conuerfaprimz.
Sifint quotcunque numeri deinceps propor.
tionales minimi habentium eandem cum eis
rationem,itlorum extrcml funtinter fe pri-

mi. - . -
ABCDEFGHKLMNO
871643643 ¥ 9 1162736 48 63
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Problema2.Propofitio4.
Rationibus datis quotcunque in minimis
numeris reperire numeros deinceps minj-:

mosin datis ranonrbus. :
i3 iiibigiies
ABCDEFHGKLNXMo
34:34568nu46mu

Theorema; Propof tiog.
Plani numeri rationem inter fe habent exla.
t,;nbus compofitam:

ALB c,;:D'EFGHK
mu¢136‘+8)11”
Theorema 4.Propo-

. fitio 6. L
sifint.  § ¢ : N3
quotlibet : i 2 : § 2
numeri A B € D E F GR
deinceps 16 24 36 54 & 4 €9
proporti. ,

onaigs, primusautem fecundum'non mena..
tnt,ncque alius quifpiam vlum menctm'.

NS

CHes Theo-
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- Theoremas. Pro. :
o) poﬁtio 17. | !
Sifint quotcunque pume. - .z
rideincepsproportionales, , i i i -
primus’ autem extremum & B CD
metiatur, is etiam fecundi 4 & 1z 24
metietar. - -, T T
¢ .. - Theorema6.Pro- "

pofitio 8.

Siinter dyosnumeros medij continua pro=
portiqne incidant numeri , quot’inter eos
medij continus proportione incidunt nu-
meri,tot & iater alios eandem cum illis hae
bentes ratiohem medij continua proportio=
neincident. . PP

X2 s § . ~':‘- :- . o
SR ST I I A
ACDBGHKLCMNF
4 9 278 T3 927 2 6§ 18 34

Theorema 7. Propofitiog.
~ Siduo numeri fintinter fé primi, & inter eos
- medij continua proportione incidant nu-
meri; quot. inter illos medij continua pro-
portioné incidunt numeritotidem & inter
Werunque eorumac vnitatem deinceps me-
_ dij continua proportione incident.

FT¥iser, i1y
AMHEFNCEXGDL 0’5
871379 36 336:.1:,;4.18x66464



‘LIBER VIIL o
‘Theorema 8. Prepofitio 1o.
Si‘inter duosnumeros & vaitatem continu¢’
proportionales incidant numéri; quotiater:
vtrungueiploram & vnitatemrdeiriceps me--
dij continva‘"’§ T

roportione A s C
liJncidunt - 29 § K ¢ i " £

 meritoti.] . E 36 H g !

Cdem&inter. 9 p B ;G 6

ilos medij 3 € 4 s
continuapro: - | i ¥ .
portioneincident, s b T
** "« "'Theorema 9:Propofitibrts

Duorum quadratoruns numerbrum vnus
medius proportionalis eft numerus: & qua-
dratusadquadra- §: "3 ¥ i 3

tim duplicaam A ¢ E D B’
habetlaterisadla. "9 3 12 4

tus ratipneny. ; e

Theorema 1e. Propofitio 2.
Duoruin'cuborum numerorum duo medij
roportionales funt numeri:& cubus ad cu-
ﬁum triplicatam habet lateris ad latus ratio.
nem. o
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Theoremair.Propofitio 1.
Sifint-quotlibet numeri deinceps-propor-.)
tionales, 8 multiplicans quifque feipfum fa-.
cizt.alignos, qui ab. illis produét fuerint,’
proportionaleserunt: & fi gumeri primiym,
pofiti.ex fyoin procreatos dudu faciantali-

- ques,i ph qpoqne proportwnal&s erunt,.

i5 ool #E s 155 b
S B 1 S R
FACEETI T R T PO T T
: NN EEEEEEEE
B . & & 8 : 3.8 83§ ¢
ADLEXFGMNHOPK
:_q. 4 8 13 361- 816 3 64.::.3416:!;

Theotcma . Propdf tior4. 3
Si quadratus numerus quadratum nume.
Fum metmt{t_lr ,& latus. vnius metietur latus
alteriu$.E¢fivni- ¢
us quadrati latus A ﬁ‘ B C b
metiatur latus al- 1?16 s ;o4
terius,& quadratus quadratum metictur. -
' Theorema x;.Pro- chL
pofitiots. ’

Si dubus numeris cubum numerum metia-

‘tuf & latusvnius metietsralterius latus. Et
fi h s vnivs ciebi latug aliérius -metiatur,

PN \ . tum
/. .
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tum cubus cubum metietur.

. AHXBCDE F d

.8 3 28 64 2 4 4 8 16
Theorema 14.Propofitio 16.

. .Siquadratus numerus quadratum nume-
fum non metiatur,neque latus vnius metie-
turalteriuslatus. Eefila
tus vnius quadrati non
metiatur latus alterius,
neque quadratus quadra
tum mettetur, - = < -

w srresvene

w hnu,.‘..
It
0\ ‘

L (Yoo
£ N uou

Theorema1s.Propofitiosy.
Si cubusnumerus cubum numerum non mc
" tiatur, neque latus vnius
latus alterius ‘metietur,
Et { latus “cubi alicuius
Jatus alterius non metis-
tur, ‘neque cubus cubum A
metierur. - : 8 27 9 x

9]
U'fo_obfltonln .

saqorneg
wuv;;;couuuo.ﬁ

- Theorema 16.Propofitio /3. :
: Duorum fimilinm ‘planoram numerorum
vaus medius 3 = 3 $o,
ropomona‘ O : 2 H 2
is e&num?,-n g f : ? E E
rus: & planits °- + 039
ad phnum duPhCatam habct iteris bOT(L
ek ogt

T mren s ez
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‘logx ad latus homologum rationem.

Theorema i7. Propof tiorg.
Inter duos fimiles numerosfolidos,duo me.
dij proporhona!es incidunt numeri: & foli-
dusad fimilem folidum triplicatam ratio-
‘nem habet lateris homologlad latus homo-
‘logum.

§§§€§‘..’::'25§'§:
ANXBGDEFGHKH L.
8118272 2233 3 46 9.
[
Thcoremals Propo--
© fitio 20.

Si intet duos numeros vaus medius propor-
tionalisincidat

numeius,fimiles § § § : i | §
plamerunttlh ACBDETFG@
sumeri. ; - X8 243 3.4 6 8
Theorematg Propo—
" fitio 21

~ Silnter duos numeros duo medij proporti-
.onales incidant oumeri , ﬁmxics foli funt
ﬂhnumen.

S b'l.'l
Qroevs

S U-a’nu
g orere
[l'lnno

g feeess
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Theotrema z0.Propofitio z2.

Si tres numerideincepsfint i § - 3
proportionales, primusay- A B D
tem fitquadratus, &tertivs 9 15 35
quadratuserit. '
Theorema 2nPropofitio 23,
Siquauor numeride- % i i ¥’
inceps fint proportioo A - B C D

‘nales, primus autemfit 8 12 18 27
cubus,& quartus cubus erit. :

TFheorema 2.2.Propofitio 2¢4.

Siduonumeri rationem habeant inter fe,

quam quadratus numerus ad quadratum
numerum, : § 3 i3

primus au- A" B Cc D
temfitqua-. 4 6 9 16 24 36
dratus, & fecundus quadratus erit. . .

B ]

* Theorema 2. Propoﬁtfo 25.

" Si numeri duo rationem inter fe habeant,
quam cubusnumerusad cubum numerum,
- primusautem cubus fit, & fecundus cubus

_erits ) ’
P N T |
e & 0§ i 0 & i i
A E F B C o
8 nn X8 17 64 9 26

Yo 26
Theo=
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. Theorema 24.Pro- -
pofitio 26.
xSumles plani numeri rationem inter fe ha—
bent, quam quadratus ;: : $ii3
numerus ad quadraum § & 3 5 ¥ 9
_ numerum. Be409 B

" Theorema 25Pro-
fitio27. .
- Similes fohd: numeri rationém habentinter
fe,quam cubus numerus ad cubum nume-
rum,

o o:f F 1o ¢
AdD ® E F G H
36 24 6 34 8§ 312 18 47

ELEMENTI PIIIL FINIS.

EVCLL




' S H c . 3.
. quemprovai ' P A B

EVCLIDIS

"ELEMENTVM

NONVM.
Theorema 1. Propofitio .

$iduo fimiles plani numeri i mutud fefemul
_ tiplicantes A Y
" quendam ¢ i P i}
?mgreg)t A E B D C

productus 6 'y
.quadratys * > 1 .2'4. 3€

er! it _

“ Theoremas. Propoﬁno: .
Si duo numeri mutud fefe multxpllcmtel
quadratum fa. § ¢ $
ciant, illi fimj- & ‘ B b 3 C
lasﬁmt plam. 4 9 18 36

Theorema 3.Peope. -
fitio 3.

Si eubnsmawras fefpﬁun m}lnpikans pro,

crectali- o o

s
13

ut: :
m:m“@“gv‘g. 8 16 3r 64

.-

T Theo.
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’ Theorema 4. Propoimo 4
$icubusnumerus cubd -3 .

numerum  multipli- A B 1) C
cansquendam procre- 8 27 " 64 216

et,procreatuscubuscnt.

0"0" :

CDI

Theorema 5.Propofitio.

Sicubusnumerus sumerum quendam mul.
tiplicahs cubum pro- 3

creet,.& multiplica. A 8 D C
mscubusem. 27 64 729 172!

Theorema 6.Propofitio6, " .
Sinumerus felpfum H : 5 o
multiplicanscubum A B C
procreet, &ipfecu.” 27 729~ [9683

%us erm _

Theorema 7 Propo{' tio 7.

Si compofitus numerus quendam numeru
multiplicansquem. ¢ £ s
piam procreet,pro- ? ? E
du&us foliduserit. H

B O
b g

Thcorcmz&Propoﬁtto& o

.S1 ab vnitate quotlibetnumeri demcepspro ‘
sportionales fint, tertiusab vnitate quadra.
tuseft,& vnum intermittentes omnas:quar. -
tus autem cubus,& duobus intermifsis om.
- $ T nes:




"LIBER TIX: - 103.
pes: feptimus verd cubus fimul & quadra-
s, & o , 3. '
anir ™ 4 B C D E F
intermill fag 27 - _
fis omnes. 3 .} 7 -8t 243 739

[0 N

. Theorema'g.Propofitio . ,
‘Siab vnitatefint 5344t F 732969
quotcungue nu- .

meri .deinceps  39°47 E 5:1441
ropottionales, 5 — :
%t la\)utem qua- ¥ &6t D 9o
dratusisquivni- g 5,5 ¢ 65613
itaem fequitur, & : _— El
&reliquiomnes: s B 729
quagirati erunt. —_——
Quod fi qui vni-- 9 A %
tatem fequitur —_—
cubus fit, & reli~ e
qui omnes cubi . :
erunt.’” . Vnitas.

Theorema 10.Propofitioo,
Siab vnitate numeri quotcunque propor-
tionales fint,non fitautem quadratus is qui
voitatem ., § f - @ :
o wih B C D E F
vilusqua tas. 5, o 3.6 8 ‘,24'3"7."
dratus erit,demptis tertio ab vnitateac oni-
T e

{TTY}
sene
evee
L1 1)

i
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nibus ynum intermittentibus. Quod fi qui
- vnitatem féquitur cabus gon fit neque alius
viluscubus erit, demptis quartg ab vnitate
acomaibusduosiatermitienttbys.

Theorema . Propofitio .
Siabvnitate nomeri quotlibet deinceps
proportionales fintminor maiorem meti-
tur perquempt. ¢ : : : .
am Pcorum {ui A D C ? l;
inproportiona- * 4 4 !
libus funt numeris. o

: e . e
‘Theorema72.Propofitio 1z.
Siab vnitate quotlibet numeri fint propors
tionales quot primorum numerorum “vltj.
mum metivatur,totidem & eum qui vnitatt

proximuseft,metientur.

® |/ - . S T )

Vni« e 2 ! = i

RN T T R PO O
A BE CD E,H G ¥
4 36 61359 ¢z 8 3t 1R

“Theorema 3. Propoe
fitio 13,

-~

$iabwntearefinequotcungne numeri dein-
ceps proportionales,primusautem fie qui v-

nitatem fequitur,maximum nullus alis me.

\ tie-

L L e e e

!
|
{
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fo§

tietur, fjs exceptisqui in proportionalibus

‘ luntnumens
1te ! .8 H
w 1
§ i 3 :
A B C DE
3.9 v &
. Theorema t¢.Propofi jtlo. 4.

si mmnnum numerum prl,mu}lquot e

meri’ metiabtue ,

nullus afius - numes.

rué primus jllum . 1
3.8

meti¥tur y?l exce-
ptisqui primo me-
tiuntur, - 4“ 3 6“
* -Theorema ps.Propcf itio| r;.

p-mu&mlq
\Unun -

Si_tres numeri - ¥ .
" deinceps pro- i
portionafis fint g _ f
minimi ,;eadem § i A
curmpﬁs aben- 3 . € 9
tiuni ratjonem, . 3 16
duo-quiibet T3 i !
H 2
compofiti ad i1 é ,
;:’:;‘;“‘P“““ AG3BAC
S K9

el i 3

1

q t.‘ ‘B se0eeenerinse
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‘166 EVCLID. ELEMEN. GEOM, *
’ Theoremarsé.Propofitioss.
Siduonumerifintinter fe -7
primi, non fehabebit qué-
admodum primus ad fe-
cundum , ita fecundusad 4
quempiamalium. - 5

' - wonnn.o
(@)

, Theorema i7. Propofitio17.
Si fint quotlibet numeri -
deinceps proportionales,

quempjam alinm..

-

quorum extremi fint in- © ., 3 ?

teg fe primi, noneriu-qué.'g- -

admodum primus ad fe- & §- ¥ & 1=

cupdum,’ita-vitimus adA B C P B
' 8. 116 37

P 3 o PR \,»'..,‘ cese T '

 Theoremas.Propofitiors. - =

Duobusnumeris datis,confiderare pofiitne.
tertiusillis inueniri proportionalis, .

L o
'.P:‘ . ’
N
S S U T A 53

> ol * 3 -
tABDCAGEB D &
"3 6 936 4 16
) s Theo-



LLIBER IX:" " to7.
’I'heorema 19. Propolmo 1.
- Tribusnumeris datis, confiderare pofsitne
quartu; 1llls'repenn propornonahs.

™

s

©. fe
o5, B eve
o G Opumevees
VT e -
N e
. 0 O-m";'
v}
]

~ i

Theorema 20.Propo.
ﬁqozo.
Priminumeri )
plures funtqua- - ; D
cunque propofi-
ta multitudine ‘ )
primorum pu. ¥
merorum.
E

Theorema 21.Propofitio 22.
Si pares numeri.quot’
liber compofiti fint, .
totuscﬁ par. . A
4

‘cn:-n I } - a k——

[} won'u
K- nanu

g

I 4 Thco_
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Thcoremaz:Propoﬁuoz:. o
St impares numeri quotli- E
betcompofitifint, fitaued # . § - % %
par illorum mulmudo.A‘ B CbD
totuspar erit, 18 7 3

, Thcoremaz; Propoﬁuo 23.
Sx impares numer quot- ¢ i
- cunque compefitifint fit £ £
autem 1mpar illork mul- A B
tiudo , & totus impar§ 7
eric .

:

i

&

8

S
Theoremau Prupo s %
o fitiozs. AT
‘ Sid inumero pardetra. ¢ 4
14,8 reliquus parcru. R

me

~ Theorema 25.Propo- ¢ B

fitiazs, i §
Sidepari numero imparde-p & P -
tradtus Git, & reliquus impar g 4 4
erit, ‘.

Theoréma 26. Propoﬁno 36. :
Side impari numero impar % B
- detragusfit, & eeliquus pr A G D
grit. . 4 6«




LIBER IX. 1o
~ Theorema 27.Propo- B:
. fitiezy. . 53 %
Si abimparinumeroparabla- A D G
tusfit.scliquusimparerit. 2 4 4.
Theorema 2¢. Propo- £
fitio 28. . $
Si impar numerus parem ; B C
multiplicans,procreetqué- ' o gz 7
piam,procreatusparerit. b !
Theorema 29.Propos -
i fitio2e. .. ; v e ’ ,
1impar nugiérusimparem 2. 5 .
numherum maltiplicis qué-. & :‘ 3 )
dam procreet , procreatus 3 S
impar erit. o o
) TheoremajoPropos
.. fitio 0. ‘ ! !
Siimpar numerusparemnu- -4 . |
merum metiatur, & ifliusdi. A C B .
midium metietur. 5 & B
TheoremazePropo- .
Lo ﬁ_tio;l- ’ N =
$i impar Mumerus ad mt.
| morum quempiam primos £ - H g
fit,& adillius Qg-xplum -, 3 =%

mus erit,
o I g Thea
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Theorema32. Pro... .. -~ 4 1
pofitiozz. © o ¢ 3
Numetorum, qui 3 ypg, o - 2 i i
binario dupli funt, fas. &4 B ¢ . ;
vnufquifque pariter * 4 8§ 16
. parcfttantim. . .
Theorema z;.Pro. - .
: pofitiegs. - . P |
. Sinumerusdimidium impar habeat, 2
pariter impar e tantim. 0. -
Theorema'34:Propo- 1
. fitiozs. - §

Sii)un;:xmcxi;snecﬁtd lus 3bina. . A
ria,necdimidium imparhabeat; pa- -
riter par eft.& pariterimpar.. .. . 29

Theorema 2s5.Pro.
¢ pofitiogs. -
A

,'i""""l

Sifint quotlibernumert de- «
inteps propoftionales,detra-
hantur sitentde fecundo & .
vltimo zquales ipfi primo, .
eritquemadmodum fecundi: -
exceffusad primum,ita vitic. -
mi exceflu$ ad’ omnes qui
vitimum antecedunt,

—~ .

>y,
- * “on.p* ‘.m;n

‘ Qs uoo:o-oitnnoncduo: ,.

g Y ’
o ’ Q“““‘lﬁﬂun’m{b N-m
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Theorema 36.Propofitiog6.
Si ab vnitate numeri quotlibet deinceps ex.
pefiti funtin duplici proportione quoad to-
tus ompofftus primus f:&us fit, ifque totus
in vitimum multiplicatus quempiam pro-
creet,procreatus perfeGuseric.

9@
o
o . <+
("] 3
g ¥I¥e
3 X
. HE
TSR 0 1 I O e
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ELEMENTI .IX. FINIS.
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EVCLIDIS
B senvm,

DEFINITIONES.

2 -

‘. L 1 . .
- Commenlurabiles magnitudines dicun.
tur ille,quds eadem menfura metietur.

Incommenfurabiles verd magnitudines di-
cuntur h2,quarum nullam menfaram com-

munem contingitreperiri, - - :

, 3 .- -
Linez reftz potentia comméfurabiles fune,
quarum quadrata vna.cadem fuperficicsfiue
area metitur. .

Incommenfurabiles verdlinez funt, quarii
quadrata,qug metiatur area communis, re
peririnulla potefts '

5
Hzc climita fint,oftendi poteft qudd quan.
tacunqug lipea rea nobis proponatur),

éxiftantetizn afiz linez innumerabiles ei.
dem commenfurabiles , aliz item incom-
menfurabiles, bz quidem longitudine &

potcn.
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potentia:illz verd potentia tantiin.  Voce.
tur igitur linea re@a, quantacunque propo-
natur,gyriid eft rationalis.

6 o
Linez quoqueillifsrs commenfurabiles Tia
nelongttudmc & potentia , fiue potentia
 tantim,vocentur & ipfx ‘prre, id eft ratia,
nales, ' )

7
Quae verd linez funtincommenfy rabiles il
1i o pwrw,id eft primo loco rationali, vocens
tur dhoyorid 1rratlonalcs.

Etquadratum quod lmea propofitadefcri
bitar,quam ‘pyriv vocari volumus, vocetur
'gqnv.

. 9 ' .
- Et quz funt huic commcnfurabilia‘ » Vocen.
tar gm‘a

Oyzverb funt illi quadrato pwr@ fcilicetine
commenfurabilia, vocentur dnyu s id efk
furda,

n,

Et line2 qu# illa incommenfurabiliade.
{cribunt, vocenturdroyer. Etquidem filla
dncommefurabilia fuerint quadrata , ipfa
eorum latera vocabiitur dreyer lince. quod
fi quadrataquidem non fuerint, veriss alie
Queepiam fuperficies hue higure redilinesm

tunc



114 EVCLID. ELEMEN. GEOM.
tunc verd linez ille qua defcribunt qua-”
drata equalia figuris reGtilineis, vocentur
dhoyor. _ : '-

Theorema1.Propofitio 1.

Duabus magnitadinibus inz- D
qualibus propofitis, fi de maio. - { :
redetrahatur plus dimidio , & A i

rurfusderefiduo iterum detra- K :
hatur plusdimidio  idque fem. g
per fiat: relinquetur quedam
magnitudo minor ‘altera mino.
re ex duabuspropofitis. B C

4

Gy

b
. Theorema 2.Pro-
: pofitio 2.

Duabus magnitudinibus propofitisinequd.
libus,fi detrahatur femper minor de maiore,
alterna quadam detraitione, neque
refiduam vnquam : metiatur id
quod ante fe- metiebatur, incom- X
‘menfurabiles funt illz magnitudi. G} T

nes, l »
< b
3

Problemat.Propo- X
- fitio3. )
Duabus magnitudinibus commenfura. &
bilibus datis, maximam ipfarum com-
Mmunem menfutamirepericel ©. - BH
B ’ Proble-
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. Problcma z.Propo.
G o t104

'.I'nbus magmtudmibus commem
&urabilibus datis, maximam ipfa- f
ri communem méfuram reperire. A:

+ - Theoremaj. Propo-
fitio 5.

Commenfurabiles magnitudi ¢

nes inter fe proportionem ean: I

-y v

habent, quam habet numerus;
ad numerum.

0’—*—

’ "‘ U “0.

,S
E
3

Theorema 4.Pro. -
ofitio 6. : ;

Si duz magnitudines
proportionem eam ha-
bentinter fe quam nu.
merus ad numerum,
commenfurabiles ﬁmt
"illz magnitudines.

)

Np—

e |
oe Untnno
=)

rd

. . ; W [Feesre .

~

o~
-
8

e ) . .
/7 - I
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" Theoremas. Propo.
© o fitio'y. '

Incommenfurabiles magnitu- E g
dines inter fe proportionem L
fonhabent, quam oumerusad ¥
aumerum. o

- Theorema 6. Propo-
fitio 8.
-8i duz magnitudings inter ey
fe proportionem nonhabent B
quam humerus ad namerd, . ==
incommenfurabiles ille Gnt magnitudi.
e S e
Theorema 7. Pregio-
: fitio 9.
Quadrata, quz defcribuntur A re&is lineis
. logitudine commé. '
furabilibus, inter fe
groportionem ha- lcﬁ
—t B

entquam numerus

. . Dy

quadratas ad alium 53+« - »
IEE

numerum quadra- sxvew 4,

tam.Ecquadrataha. 255037 xew

bentiy prqportioné o
igter fe quam quadratus numerusad nume-
‘rum quadratum, habent quoquelatera lon-
gitudine commenfurabilia. Quadrataverd
: qua
/



, LIBER X i
quz deferibuntur 3 lineis longitudine ins
comenfurabilibus,proportionénon habent
inter fe,quam quadratus numerusad nume.
rum alium quadratum.Et ?uadrata non ha:
bentia proportionem inter fe quam numerus
quadratusad numerum quadratum, neque
latera habebunt longitudine commenfura-
bilia, s

* Theorema 8,Propofitio 0.

Si quatuor magnitudines fuerint propertis
onales,prima verd fecund fuerit commen.
furabilis , tertia qUOQUEr—pt—t-Bpiy—ge

quartz commenfurabilis B

erit,qudd fi primafecun. it
iri . c ,

dzfucritincommenfura: ~ ¢,

bilis,tertia quoque quar- D

tz incommenfurabilis = ==t—tes

erit. . , -
Problema3y. Prp;ioﬁtio .

Propofitz linez reGz {quam ‘pyrdv vocari
diximus)reperire duas lineas retas incom.
menfurabiles, hanc :quidem :

longitudine tantim,illagm ve. 2l |} {‘
" ro-non longitudire tantdm, ] |
fedetlam potentia incommen .
furabilem. : &

X Theora
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Theoremag.Pfo. . iy :
pofitio 12
Magmtudmcs queei- %I
dé magnitudini-funt  ACHB
commenfurabiles, in- 6D....es F.,

ter fe quoque funt ¢é- 4E.... st- '

menfurabiles. 3H...
2K..

4Ln.
Theorema 1o Propofitio .

8i ex duabus magmtudlmbus x
hzcquidem commenfurabilis Fue-L IV
ﬁt tertiz magnitudini, illa ve- C

ol
ré eidem incommenfurabilis,
incommenfurabiles funt lllz B

duz magnitudines. - 3 (

Theoremar. Propo(’ txou :
Siduarum magoitudinum commenfurabi.-

lium altera fuer;t mcommenfurabxhs ma.

- gnitudini alterl : P
cvipiam tertiz, T Y@ n;g
reliqua quoque- L 7. g »
magmtudo cidé ya

tertie incomen.
furabxh_s erit.

< Theorema 12.Propofitiors.
Sx quatuor reGz proportionalcs fuerint,

!

N

pofsxt_ :



*
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pofsit autem prima plufquam fecundatanio
quantum eft quadratum linez fibi com-
menfurabilislongitadine: tertia quoque pos
terit plufquim quarta tanto quantum eft
quadratum linez {ibi commenfurabilis lon.
gitudine.Quod fi prima pofsit plufquam fe-
cunda quadrato linez {ibt '
longitudifie incommen-
furabilis : tertia quoque
poterit plufquam quarta

“quadrato linez fibi inc6- {
menfurabilislongitudine. xpxc¢p

Theorema 13.Propofitio /6.

Si duz magnitudines commen(urabiles
compounantur , totamagnitude compofita
fingulis partibus commenfurabilis erit.
quod fi tota magnitudo compofitaalterutri
parti commenfurabilis fuerit, ille duz quo-
que partes commen(U- 2 e

fabileserunt. L s e i e )
. D =4

-+ . Theoremai4 Propofitio 7.

Si duz magnitudinesincommenfurabiles
componantur,ipfa quoque tota magnitudo .
fingulis partibus componentibus incom.-
menfurabilis erit. Quod fi tota ‘alteri parti

incommenfurabilis fuerit,ik. A B
1z quoque prim= magmtudl.)'——-"—sp »
nes inter fe incommen{urabi~ —i

fes erunt. K 2 “Theo-
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’ Theoremais.Propofitiors.
‘Sifuerint duz re@=linex inequales,8s
quartz parti quadrati quod defcribitur &
minore, zquale parallelogrammumapplis
cetur fecundum maiorem , ¢x qua maiors
rantum excurrat extra latus parallelogram.
mi,quantum elt alterum latus ipfius paral-
Jelogrammi:fi prateiea parallelogrammum.
fui applicatione diuidat lineam illam ip par.
tes inter - {fc commenfurabiles longitudine,
illa maior linea tanto plus poteft quim mi-
nor,quantum eft quadratum linez fibi com,
menfurabilislongitudine. Quod fi maior
plus pofsit qudm minor, tanto quantumeft
quasfratum linez{ibi commenfurabilis lon.
gitudine, & prztered quarte parti quadrati
linex minoris zquale parallelogrammum
applicetur fecundum maiorem, ex qua ma-
iore tantum excurrat extra

Itus parallelogrammiquan-B # EDp @ |

tum ¢ft alterum: latus ipfius -

parallelogrammi, parallelo-

grammum fui applicatione N
iuidit maiorem in partesin. -

ter {e longitudine commen-

furabiles.

. Theoremasé. Propofitiorg.
$i fuerint duz reCtz inzquales, quarta
sutem parti quadrati linez minoris 2qua-
. ) le.




e e e

- Theotemar7.Propo-. Bb%‘ 0

. LIBER X. nt
le parallelogrammum fecundum lineam
maiorem applicetur , ex qualinea tantum
excurratextra latus parallelogrammi,quan-
tum cft-alterum latus einfdem parallelo-
grammi:fi parallelogrammum preterea fui
apflicatione diuidat lincam in partes inter
fe longitudine incommenfurabiles, maior
illa linea tantd plus poteftjquim minor,
quantum eft quadratum linez fibi maiori
incommenfurabilislongitudine. Quod fi
maiorlinea tantd plus pofsit quim: minor,
quantum eft quadratum line2 incommen.
furabilisfibilongitudine: & pratereaquar-
teparti quadrati linex minoriszquale pa-
rallelogramium applicetur fecundum ma.
jorem,ex quatantumexcur.B_FED O
ratextra latus parallelogram
mj, quantum eftalterum la.
tus ipfius : parallelogram-
mum fui applicationediuidit
maiorem in partesinter fein..
commenfurabiles longitu.

dine. - -

.. ~fitio 20,

Seperficies - reQangnla |
Ll

contenta ex lineis re&is

rationalibus longitudine . . & ‘b%)

comménfurabilibus fe.
e b : K 3 cundit

\
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- cundum vnus aliquem modumex antedi-

&is,rationals eft.

. Theoremai8. Propofitio ..
Sirationale fecundumli- - Jg )
neam rationalemapplice. A

tudinelinez.cui rationale
parallelegrammum  ap-

' tur, habebit alterum la. =27 .
tus lineam rationalem & f;% o E
commenfurabilemlongi. | _ .

< -

plicatur.

- Theoremaig. Propofitio 22, e
Superficies reGangula contenta duabus li-
nets rectis rationalibus

potentia tantum commé. p B C
furdbilibus, -irrationalis .
eft. Linea autem que il- 1.
lam fuperficiem poteft, T |
irrationalis & ipfa eft: vo- A

. cetur verd medialis. o

Theoremazo. Propofitio z; | .
Quadratilinez medialisapplicati fecun-.

2

H”. —-—-—-.a

|
<

[

I:. f{.« =

 dum
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dum lineam rationalem alterum latus eft lis
nearationalis, & incommentfiirabilis longi- -
tudinelinezfecundum quam applicatur.

Theorema 21.Propo-
- fitio24. - }%’ i-—i-—* ‘{%\
; 2 D { x

Linea t;e&a mediali com. }

méfurabibis, eltipfaquo-

que medialis, ]
<
Theoremaz2.Pro- '
pofitiozs.” . ¢c__ B 'y
Parallelogrammii re@in |
gulam contentum ex li. b 1
neismedialibus longitu- @ B
dine comméfurabilibus, | -
medialeeft. A
;T heorema 23. Pro-
et e e pOﬁtiOJ,‘.;-.‘H F I

Parallclogammum rectangulum compre- .

henfum y k- g-. 7. E :
dusbusli- ﬁﬁn C»
neismedia| | |. [ € » .
libus poté} 5 ~ o
tiatan}:ﬁm -1 ﬂ%‘”' "% | S
commen- | T

furabili. -—— -

bus,velra NM G

tionale cft, vel mediale. }

K 4 Theo-
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Mediale
n6 eft ma- E

oy _n

Theorema zﬁPropoﬁno 27 .

[

fuperficie

fus quam L .
5=
%
F

mediale
rationali ¥

K

Proble.4. Pro-:
pofitio28.
Mednaleslmcas inue.
* ‘mire potentia tantym
commenfurabites ra-
tionale comprchcp.
dentes.

: .
| AR .

Problcma §- Propo- !

fitio29.
Medlalcs lineas i mue—
- mirepotentia tantim
commenfurabilesme

diake comprchcndcn-,

dentes. .




-maior ex illis pofsit plus
- qudm minorquadrato li-

'rationalem fuperﬁcxcm

o LIBER X, 123
Problcma 6. Propofitio jo.
Reperire duas rationales :
patentia tantim commé. v};’?‘ - F
furabiles huiufmodi , \

nez {ibi commenfurabilis A~ we Bl
longltudme. ' Ceeses Feosbe D?

Problema 7.Propofitio3t. . - < ::
Reperire duaslineas mediales potentu tan~
tim commenfurabiles - :

L

K64
continentes;tales inqud, emtobetidimttd

vt maior - pofsit plus - € A
quim minor quadrato : !

linezfibi commenfura.- BB
bilis long:tudme. D :
' ProblemaS Propo— =
+ fitogze~ i
. Reperire duas lineas - A e
: medlahspotcmamn- e, §
tim commenfurabiles D i, iz
medialem fuperfici= (Tt """
em continentes,huiuf < ..\ B
modi vt maior plus. .= ——
pofiit quim minor  E _
quadrato Jinezfibics. T T
mcnfurablhs longatu. R 61 CooE
dlﬂe. I L ee——
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Problema 9. Propolitio g3 ¢
Reperire duas reas potentia incommenfis.”
rabiles,quarum quadrata ﬁmul addita:fa.

ciant fu. L

_ perfici-
emratio-
nalem.pa
rallelo.
gi-ammu .
veroex A
~ #pfis contentum fic mediale. -

. . Problemaio. Propofmo 4
cheme lineas duas re&as potentia incom.-
menfurabiles; eonficientes compoﬁtum ex
J)faru qua

ratis me.
diale,pa-
rallelogri -
. mumverd

ex ipfiscd R
tontum ra- & —- .. . N =k f (]

-

nonale. v e
Problemau.Propo-
T - itio 35.

Reperire duss fineas reftas potcnna incom. )
menfurabiles,conficientesid quod ex ipfa-
fum quadnm compomtur wediale, fimul-
que

'-',"-.. I e



. LIBER X. 127
que parallelogrammunm ex ipfis contentum,

mediale,quod prgtcru parallclogmmmum |

fit in--
comen-

furabile-* . = ¢ - . [, :
cbpolito - :

ek qua- : /A o
dratiip .y :

farum A K d ]

PRINCIPIVM SENARIO-
.. Tum per compofitionem.

Theoremazs. Propof tio ;6.

'Si duz rationales potentia tantim commqm'

furabilescomponantur,totalinea erit irfa-
tionalis. Voce- 20 B 6 ©
wt autem Bi - , |
nomium

* Theoregga26.Propofitio 37.’

Si duz mediales potentia tantiim . commen..

furabiles rationale continentes componan-
tur, tota linea x _— .
et 1rranonalxs, - - 1
vocetur autem Bimediale prius.

. }

~ Thise



~ Theoremasy.Propofitio 38.. .- |

Si duz mediales potentia x p. Bl oR6. 0

tntim commenfurabiles 7= 0 ¢

medialecontinentes com. —

ponanturtota linea eft ir-

- rationalis. vocetur autem
Bimediale fecundum. |

. E K :

». ~ Theorema :8.Propofitiogg. «
Si duz re@=z potentia incommenfurabiles
compenantur conficientes compofitum ¢x
quadratis ipfarum rationale,parallelogram-
mum verd ex iplis contentum mediale, tota

lin‘carex,- B B . &

&a eft——— - t .

, t
irrationialis. Voceturautem lineamaior, -+~

+.. , Theorema 29.Propofitio 40. :
Si duz reGtz-potentia incqmmenfurabiles
componantur,conficientes compofitum ex
ipfarum quadratis mediale,id verd quod fic
exipfis,rationale , tota lineagft irrationalis.
Voce- x B €. ..
tur au-F—~— . I
teip potens rationale & mediale: '

¢ " Theoremajo.Propofitiogr.
Si duz re&e potentia incommenfurabiles
componanturconficientes compofitum ex
_qeadyatis ipfarum mediale, & quod conti-

netur
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netur ex ipfis, mediale,& & B _c
praterea incommmenfu- 2 a_. X

bilecompofjro exqua-§
?}ms ipfirum, tota linea 7\
eft irrationalis. Vo_cetur]F -
autem potens duo medi.
alia. . K F W
, Theoremazr.Propofitio 42. .
Binomium in vnico tantim puncto diuidi-
tur in fua nomi- S .
fa,ideftinlineas < %
exquibus componitur.

Theorema z2.Propofitio 43. ‘
Bimediale priusin vnico tantdm pundo di-
viditurinfua  , * .p & B
nomina. [ —t —

‘Th‘eorcmag;.Propo- A__D C B
- fitio ¢4 E_M H_N

" Bimedjale [fecundum in | ~
vnico tantim puné&odi.
uiditur in fua nomina.

A

" Theorema34. Pro. 3

. ~ pofitio 44, °

: ﬂ_‘mu.maxorm vaoico tantim pun&o diui.
‘nurln,.: R . ’_ L

fua gou. | P B

mina. : Theo-
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X Theorema 3s. Propofirio 46. -
Lineapotens x_'ationale& mediale in vnico
tantim » e
punfto ? =t !;
dividitur infuanomina, -

Theoremaj6.Pro- xB € D

- pofiiog” " f n M N

‘Linea potens duo media-
lia in vnico tantim pun- |

&odiuiditar in fua no- qﬁi

mina, *

r [+

- DEFINITIONE
.. fecunde. :

Propofita linea rationali, & binomio diuifo
" infianomina, cuius binomijmaijus no-
men, id eft,maior portio pofsit plufquam
- minus nomen quadrato linez fibi, maiori
inquam nomini,commenfurabilislongi.
tudine: : '

, g
' Siquidem maius nomen fuerit commenfu-
rabile longitudine propofitz linez rationa.
li,vocetur totalinea Binomium primum.
T S PR ES
Si verd minus nomen, id eft minor portio
Binomij,fuerit commenfurabile longitudis
D . . " nc'

¢



ne propof' tz linee ranonah vocetur tota lis
#ca Binomium fecundum:

. 3
Si verd neutrumnomen fuerit commenfu-
rabile longitudine propofitz linc rationa-
li,vocetur Binomium tertium.
Rurfus fi maiusnomen pofsit plufquam mi-
nus nomen quadrato linez fibi incom-
menfurabilis Iongxtudmc.

4 .
Si qmdcm maiusnomen eft commenfurabi.
lelongitudine propofitz linez rationali,vo-
cetyrtotalinea Binomium quartum:

s R
Si verd minus nomen fuerit commenfurabi.
lelongitudine linez rationali,vocetur Bma.
mium quintum: ,
€ - R
Si verd neutrum nomen fuerit longntudme
commenfurabile linez ratmnalx,vocemr il
la Bmommm fcxtum. i

D

Pmbréq.‘n'Pm‘ E 6 F 12 G
~ .politiog8... i

Reperire-Binomium — 4‘
primum. AveereesiCorssB
36

Probles
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... " Problema.Pro-

et 9 3
Pohtio 49- Aéiu,uucc_“'n:
12
Reperire Binomium fc—D r e
cundumt L |
o H ¢
Problemarg. Pro- T 5
Poﬁtioso‘ A’Ot'lv-oo-.l.o.CoIlc.o
, . . 20
. D
z h Y : .E'.“ " )
Repert:— A -t | ' .
chinol;% - 0 Q b 7 1;1:
miem X € . :
tertid.
Problemars.Pro-. - 10 . 6
Péﬁtio S(i Ain. oioanctCuOouB
e e §>
so do, T | e
Reperire Binomium I ) €
quammn .

Problc;
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16
Problema 16. Pro‘ AQ..QOI.‘...‘Q.IDC...‘
Mitiosze -+ ’.; .
Reperire Binomivn E 20 ¥ 16 @
. : ' H 4
10 : 6
T . B A.uuti--;C.uun B
Probl 17. PrO- » 16 .
pofitio 53. . Dhirvseersnecssensane
. . 20 )
Reper:re Bmommu ‘!—-—3—.—?—(
fexum.. X ¥ 9 M
1 4
B . )y *"‘
; | X (I ‘» .

Thcoi-cma 37 Propof’txmq.
Si fupcrﬁcxcscontcnta fuerit ex ranonah &

Bino.
v,}- by
nea qu
em po- ) o C'L u-l B

mio pri

—+FT-
illamrfu. -
teft,eftirrationalis,quz Binomium vocatur.

mor, li- -

: |
perfici- ?il '
A L Thcp;;,cg:



133 EVCLID. ELEMEN. !GEOM.,
Theorema 38. Propofitio 5.

- Sifuperficies contenta fuerit ex: linea ratio.
nali & Binomio fecundo,linea potens illam
fuperfi. ~o i G
ciem eft PP 2L ]
irratio: | "
nals,
-qua Bi
mediale

. primum @ & 2

_ vocatur. o

Theorema 39. Propofitio < 6.

Sifuperficies contineatur ex rationali & Bi-

nompo oy :

tig’liﬁ J!,‘, R I n
fjea qug.. -t
illam fus ¥4 ] M

At
pert ci- &
em po- __L I
teft, eft L

3 . . " . ..‘ N 3
irrationalis que dicitur Bimediale tecundd.
.~ Theorema 40.Propofitios.

i f- ™. T R
perfici- |
€5 con.
tinea.
tirex
ratio.
nali& = .

B K LGAJS o
Bino H )

=
2
2




~ LIBER X" : g
mio quarto,linea potens fuperficiem illam,
_ cﬁirratjondisquz dicitur maiar.... ...

Theorema 41.Pro.
pofitios8..
Si fuperficies contineatur ex rationali & Bi-
nomio quinto,linea quz illam fuperficiem

poteft _

tir- el o] » % L

ratio- | ™| L x

nalis,

qugdi

citur “

Potés = HXKx e T

Fatio- ' _ (

pale & mediale. y
Theorema42Bro. :
. POGUO;’- R Coa

* ~Sifuperficies contineatur ex rationali &
-Binomio fexto , linea quz fllam fuperfici-
em poteft cft irrationalis, quz dicituf

L 2 poten?
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potensdio mcdnala. - .

2
Fo)

B. HK LGS R

Theorema4; Pro- a__ g, ,3

pofitio6o. Ix
Quadratum Bmomu fe. ° =117 -
cundum lineam rationa- | € 1+ b
lem applicatum, facit al- “fgﬁ SN E
teram latus Bmtumum : 11
prlmum. ) CETTHL XN

.‘u~.(

Theorcma4.4 Pro- AQ——%——1

>Q\adratu Bimedialis pri- %

mi fecundum rationalem
lineam applicatum , facit
alterum latus Binomium

fecundum. +r Hr X
Thcorcma 4s5.Propo- A____ c. .. m»
friodz. . K=

Qgg&fatum "Bimedialis®
decundi fecundum ratio-
nalem applicati, facitalte.
rulatus Binomiu tertium.
Theo. E HLX X




—,————l
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S " LTBER_ X, 137
Theoremaq46.Pro. as___ ¢ &8

. pofitio63. q
Quadratum-linee maio.
ris fecundum lineam ra.
tionalem applicatum, fa..
citalterum latus Binomi-
um quartum, - E

+ Theorema 47.Pro-
.- pofitioéy4.
Quadratum linez poten-
tis rationale ¢ mediale |
fecund-um rationalemap
plicatum,facitalterumla
tus Binomium quintum.

‘Theorema 48.Pro- ;;,_;.*__5

~ pofitio 65. ﬁ"!
Quadratum linez poten- MR
tis duo medialia fecundi
rationalem applicatum fa-
citalterum latus Binomia 1 b
fextum, . E HLX®

Theoréma 49.Propofitio 66.
Linea longitudine com- A -E B
menfurabilisBinomio eft ‘=
& ipfa Binomiumeiufde C - F D

Ls | Thc&-_'
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Theorema so. Propoﬁno 67.

Linca longitudine com- A E

snenfurabilis alteri bime-

dialium,eft & ipfabimedi-. B F D

-.alectiam eiufdem ordisfis, ——

Theoremasr. Propo- A E B
fitio 68, l

Linea commenfufabilis C F D

line= maiori, eft &ipfa

‘maior.

. Theorema 2. Propofitio 69-

- Linea commenfurabilis linez potent: ratio-
mle & mediale, eft & A E B
ipfa linea potens ratios - o mam—

F D

nale & mediale. C _

Theorema 3. Propofitio 7o. i

Linea commenfurabi-

1is. lmcépotenn duo A ~ E B

medijalia,eft & ipfali. - e f—

nea potensduOmedx— ‘F D

ella. ——— s
Theoremasq..l’ro. .

- " pofitio 7.

Si duz fuperficies rationalis & mediahs fi-
xnul componantur.lmu qustotam fuperfi-
S T cicm

N

|
|



" eiem compofitam poteft,. | »
eft vna ex quatuor irra- i)% £ X
tionalibus,vel ea qua di F
citur Binomium , vel bi-
medialeprimum, vel li-

nea maior, vel linea po. e A
tens rationale & mediale.

Theorema s5-Propofitio 72

Siduz fuperficies media.
les incommen(urabiles fi. e‘t&t wx
mul componantur, flunteX__c®_[

reliquz duz linee irra. g
tionales, velbimediale fe. '
cundum, vel linea potens | 4
duomedialia. . B DF &1
SCHOLIVM

" Binomium & catere confequentes ineasrvatio-

nales,negue funt eedem cum linea medials ne~
guesp(esnter fe.
Nam guadrasums linee medialic applicatum fe-
cundum lincam rationalens , facst aliernm latus
lineamyationalem, & longitudine incowsmenfi-
vabilers lince ficundum guams applicaiwr | hoc
efd lince raisonali,per 23. .
Quadrasum vero Binomsy) fecundum rasionalems
applicatum, facit alicrwm lasws Binomsinm pri-

_-mum.per 6o, ~ :
' L s Quadran
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Quadratumvero » Bimedialis proms fecundumi
ratsonalem applicatum, facst alierum lLaus Bi-
nomum jecundum perér.

Quadratnm vero Bimedsalis ﬁc:ma't fecundums
1 Fationalem applicatum facst alumm latws B 1170
mmm tertsnm PCT 62,

Quadratum verd linpemasoris fecundumratio.
nalem applicatum facite alm'mn latm Binomsum
gnartum,per 63. ‘

Quadratum vero y linee potentis ramondle & me.
drale fecundum rationalem applicatsm facit al-
terum latus Bmammm qmmnm,per 64.
Quadratum verolinee potentss duomedialiafe-
cnundum rationalem applicatiom, facit dtmmu
latws Binominum fexinm,per 65. oo

- Cum igitur difta latera, gue latitudines vocan-
tur,di ﬂéram &a prima latitudine,gnoniam e/i
rammalu cum inter fe guogne differant eo gusa
ﬁmt Binomia diucr forum ordinsm; manffq’lnm

ap[m lincas irrassanales » dtﬁmxm eﬂ& imer
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SECVNDVS ORDO AL—
terius fermonis,quieft de dc- ;
trattione.
Prmﬁpxum fenatorium per dctra&tonem.

Thcorema'56.Pro- :
T po{mo 73

Si de linea rationali detrahatur rationalis
potentia tantim commenfurabilis ipti to-
ti, refiduacftirra. ‘A ~ - C B
tionalis, vocetur att- - -
temRefiduum.

con . (

Theorema ;7.Pro. B

pofitio 74. ¢+ =

;

Sidelinea mediali detrahatur medxahs po-
tentna tantum commenfurabilis toti linez,
quz verd detra&ta eft cum tota contineat fire
perficiem. rationalem , refidua eft irratio.

nalis.Voceturaun. A C B
~ tem Refiduum !
mediale 9rimum. :

Theorema s8.Pro.
poﬁtlo 5.

.8ide linca mediali detrahatur medialis pe.
, . L s tentis



* 13 EVCLID, ELEMEN. \GEOM,

tentia tantim commen A ___ ¢ B
furabilistoti , que verd2ei B _: @
detra&acft,cim totacon.
tineat fuperficiem media-
- lem,reliquaeftirrationa
lis. Vocetur autem Refi. |
duummedialefecundid. X, . H E

Theorema 57.Proi)6;
_ fitio 76.

o e

Sidelinea re&a detrahatur reGa potentia
incommenfurabilisteti, compofitum au-
tem ex quadratis totius linez & linez de
~ tratz it rationale, parallelogrammum ve-

10 ex fj{dem contentum fit mediale, reliqua
linea eritirrationalis. A C B
Vocetur autem linea s
minor.

| Theoremas8.Prope. -
fitio 77.

Si ds linea reGa detrahatur reGapoten.
e ey "j"_:_ . I T tio‘ :

7 e 1 1 .
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tia incomwenfurabilistotilinez, compofi=
tum autem ex quadratis totius & linez de-
traQe fit mediale, parallelogrammpm ve-

- 1d bis ex cifdem contentum fit rationale,

reliqua linea eft irrationalis. Vocetur
autem linea facicns cum fuperficie rationa-

litotam fuper- A 7 C B
ficiem media- — .
lem. i}
- Theorema 9. Propo-
fitio78.

t

. Sidelinea re&a detrahatur re&ta poten..
tia incommenfurabilis toti linez , compofi-
tum autem ex quadratis totius & linex
detra@z fit mediale, paralldlogrammug
verd bisex ijfdem fit etiam mediale: pre-
terea fint quadrata ipfarum incommenfir.
rabilia parallelogrammo bis ex ij{dem con-
tento , reliqua lined eft irrationalis.
Vacetur autem linea faciens cum fuper-
ficie
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TR . PSS ~ES— . ¥
ficiemediali ©_____¥ G
toram fuper-

ficiem medi. ’
lem. '

1

- H- E

.. ...Theorema 6o.Propofitio 7g.
Refiduo vnica tantlim linea reéta coniungi.
wr rationglis, po- A BC . D
tentia tantim com- -}
menfurabilis toti linez.

Theorema 61. P‘r'o’poﬁfio- 8o.

Refiduomediali primo vnica tantim linez )

coniungitur medialis, potentia tantim com..

menfurabilis toti A B C D
ipfa cum tota conti. ————e e
nens rationale, a
" Theorema62.Pro- x p ¢
. * pofitio 3. . .

E H

Refiduo mediali fecun.
do vnicatantimconiun- | | i ‘

gitur medialis, potenti.
tantim commenfurabilia
toti.ipfa cum tota conti- 7t
pénsmediale.
Theorema 63.Propofitio §2.°
Linez minori vnica tantim recta coniungi.
: : ‘ tur




fitum ex quadratis ipfard |

" LIBER X, s

- tur potentia incommenfurabilis toti , faci-

ens cum tota compofitum ex quadratis i
farumratignale, id AN B C D
verd pardlielogram. ciiiefofeen ’

_ mum,quod bisex ipfis fir, med.ialcl:. _

Theorema 64.Propofitio 83.

Linez facienti cum fuperficierationalito.
tam fuperficiem medialem ; vnica tantim
coniungitur linca re@a potentia incom.
menfurabilis toti, faciens qutem)cum tota
compofitum ex quadratisipfaram, mediale,

idverd quod fit A B C D
bis ex ipfis,ratio- ——; =
/mle. o .

-« Theorema é5.Propofitio 4.
Linez cum mediali fuperficie facienti:to.
tam {uperficiem media-

{em; vnica’ tinthm con: A B S
iungitur linea potentia Bttt
totl incopmeonfurabilis,{ ] _ 1|
faciens cum totacompos | g%‘ .

mediale,id verdquod fit¥”  * & =
bisex ipfis etiam mediale’, & pretéred faci

_énscompofitum exquadritisiplarumincé.
,mgnfurabile e quod fitbisex ipﬁ*g‘; Lo

o DBEINA
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- "DEEINITIONES
TLRTI@ \

Pmpg{' talmcarauonalf& reﬁduo. -

Si qmdcm tota nempecompof taex zp[b re.
fiduo& linea illi coniun&a, plus potcPc

.. quam conjun&a,quadrato linez fibi c5-
mcnfurabths longitudine, fueritque tota
ngitudine commenfurabilis linez pro.

. 12 ratiopali refiduum ipfunrvocetur
: Rc[ duum pnmum ‘

Si verd. coniun&a fucrit longitudine com.
menfurabilis rationali, ipfa autem tota
plus pofsit quam coniun&a, quadrato li-
nez fibi longitudine commen(urabilis,
refiduum vocgtur Refi duum fecundum.

3
Sh'ero neutra linearum fuerie longttudmé
¥ eommenfurabilis rationali, pofsit augem
, jpfatota plufquam comun&a quadrato
linex {ibi longitudine commcnfurabms,
vacetur Refi m tértium., :

Y s

'-

. Rurﬁls{' tota pofsit plus qudm conjun-
Ba,quadrato linee fibi longitudine incom.-
. menfurabilis. . -

Etquidem fi tous fuent longntudme coin-
menfu-

}




. < LIBER X~ {49
menfurabilis ipfi rationali, vocetur Reﬁ_
~duum quartum. o

5
Siverd coniun&a fuerit longxtudmc com-
* menfurabilis rationali , & tota plus
pofsit feam comun&a,quadr'ato linezfi-
bi longitudine incommenfurabilis,voce:
tug R efiduum quintum.

Si verd neutra lifiearum -fuerit commlenfiss
rabllls longlmdme ipf} tationali, fuerit. -
que tota potentior quim coniunéta, qua-
drato linez fibi lopgitudine incommen-
furabilis,vocetur Reﬁduum fextum. ’;

Problcma'xS.Pro- ¢ e é it

poﬁm%ﬁ.

o T BG Q@
Repenre pnmum Ref' . ) ﬁ .,
duum.“ o """"'6 S

- DO...Q.OFQQ..!Q!..E
A &
ProblomugPro— REIY SRS

Egﬁtms& RS
. B¢ <&
Reperrrefempdum M iais © N
Reﬁduum D.""_"OUFOOOU“O'OQCE “
S
- } Proble-
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_poteft, € B M IK R;

. p‘erﬁu -

duo ter- ¢

LIBER X. 149
Theorema 66.Propofitio g1.
Si fuperﬁctes contineatur ex linea rationalt

& refi. i
duopri- h—""FH'E 1
mo, li-
nea que
illam fu__
perfici¢

L R ]

eftrefiduum.

Theorema 67. Propo{' tio 9z.
Si fuperficies contineatur ex linea rationali
& refi- ;
duofe. L N_O
cundo,
linea
que il-
lam fu.

K1
em potetteft refiduvi inewale primam.

- Theorema 68. Propofitio 93.

Si fuper-
ficies c&-
tifieatut ]
exlinea
rationali
8¢ refi-

R, JD=L EG

o
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tio, linea quzillam fuperficiem poteft eft re.
fiduum mediale fecundum.

. Theorema 69.Propofitio 94-
Si fuperficies contineatur ex linea rationali
& refi- 5

e a
duo _ll'lr]"}::]‘n — e/l

)

- quarto, [
lineaqug L 0%‘
illam fu.

. perfici- ‘
em po- C B H IK

. .
teft,eft linea minor.

Theorema 7o. Propofitio 95.
Sifuperficies contineatur ex linea rationali
& reliduo quinto,linea quzillam fuperfici-

- em poteft eftea quz dmtur cum ranona-
I fu,

X, b _E ' .
Perr- ) , FGa - ‘ L, . N @
Cie fa- 1 R X
. ¥
ciens o X
totam z
-media-
lem. 4 2
Theorema 71. Pro.
pofitio 96.

Sxfuperﬁcxes contincatur ex linea rationali
&
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& refiduofexto linea quz illam fuperficiem

poteft, x D E¥G T

151

et ea [ N 3 A
q.u?dl j' r ) ’ Ky v/ ¥ e
citur 4'5&{{ X
facie’s [ Z\/
cam | :
media € B H 1 K TR
Ii fu.
perficietotam medialem.

Theorema 72. Pro- A _B_g

pofitio 97. Y

Quadratum refidui fecun-
dumlineam rationalem ap.
plicatum, facitalterum latus

refiduum primum.

Theorema 73 Pro- & B G

pofitio 98. c

F__N RM

Quadratum refidui me-
dialis primi fecundum ra
tionalem applicatum,fa-
citalterum latus refidud

fecundum. 2

. Fheorema 74.Pro-~

pofitio 99.
adrati refidui media-
lisfecundi fecandum ra.
tionalemapplicatum,fa-

citalterumJatus refidui 5
tertium M 2

]

E X HL |
Theo.
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Theorema 75.Propo- X ‘2 o
fitioico. - > *
Quadratum lincz mino-
ris fecundum rationalem
applicatum,facicalterum
latus refiduum quartum.

Theorema 76.Pro-
pofitioler.
Quadratum linggcum ra L
tionali fuperficie facien-1 <&
tistotam medialem, fe-] @ﬁ
cundum rationalem .ap. 1 :
Flicatum, facit alterum % 5§ 17
atus refiduum quintum,
Theorema77.Pro-
' pofitio1o2.’ € E NXK
Quadratum linez cum T
mediali fuperficie facien. |
tis totam medialem,fe. |
- cundum rationalem ap- {
plicatum ; facitalterum 5
latus refiduum fextum.
Theorema »8.Propofitio to3.
Linearefiduocom- A \
‘menfurabilislongi~ .~
. tudine,eft & ipfare. y
. fiduum,& eiufdemordinis. :
_ Theorema 79. Propofitio 104.
Linea commenfurabilis refiduo mediali; eft
- . T '&.

x|
Py

10 1w

A
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&iplareiduumme £ B
diale,& eiufdem or: ¢ » '
dinis. —_— X
“Theorema 8o.Propofitioros.
Lineacommenfura. A B

bilis’ linez minori, ’
eft & ipfa linea mi. & D B,
nor. ' ' D

- Theorema & Propofitio106..
Lineacommenfurabilis linez cum rationali
fuperficie facienti rotam medialem,eft & ip-

falineacumrationali & B )
fuperficie faciensto. ¢ D b
tam medialem. v '

Theorcma 82.Propofitio107.
Linea commenfurabilis linex cum mediali

fuperficie facienti A 3
totam medialem, P8
eft&ipfacumme- £ D »

diali fupérficie Faciens totam medialem.

Theorema 8;.Propofitio 108,
Si de fuperficie rationali '
detrahatur fuperficies me- 6%9 ¥ XH

dialis linea quereliqam B_E
fuperficiem poteft, eftal- 4 T
terutra exduabus irratio- EL 't
nalibus,aut refiduim, aut T
linea minor.

M 3 Theo-
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Theorema 84. Propofitio109.

Side fuperficie mediali _bég‘_ I
detrahaturfuperficiesrap_c
tionalis,ali® duzirratio.
nales fiunt,aut refiduum
mediale primum, autca
rationali fupcrﬁaem fa-
cienstotam medialem, |

B PF G £

i Theorema 85.Propaofitio tro.
Si de fuperficic mediali detrahatur fuperﬁ_
ciesmedialis qua fitin-
commenfuribilis toti,re \@ E
lique duz fiunt irratio. 2o
nales,aut re(iduum me.

diale fecundum, aut ci
mediali fuperficic faciés

totam medjalem.
Theorema 86.Pro- X B
pofitio ur. D o F ¥
Linea quz Refiduum di. '
citur, non et eademcum : %8
€a quz dicitur Binomii, L
. , J

.. SCHO-
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SCHOLIVM.

Lineaqua Refiduum dicitur , & catere quin-
que eam confequentes ivr atsonales,neque linca
mcdsals negue fibi ipfe imer [¢ funt cedem..,
Nam guadratum lince medialis fecundum
rationalem applicatum , facit alteram latws,
vationalem lineam longstudine sncommenfu-
rabilem ei, fecundum qmmi apph'mmr,perzg

Quadratum vers refidui fecundum rationalemo '
applicatum, facit alternm latus yefidunm prs.
mnm . perg7. '

Quadratnm verd refidui medialis primi fecnn-
dum yarionalem apphicatum facit alternm la.-
tws refidunm fecundum per 98.

Qaadratum vero refidui medsalis fecunds | fasie
alterum latws refidunm terinm per 99.

demmm verolinea minoris, facit alternm

tss refidunm quartum.per 100.

Quadratum verolinea cum ravionali fuperficie
facicntss toram medialem, facst aliernm latus
refidunm quintwm per 101, ‘ P

Quadratum vero lince cum mediali fuperficie
facientis totam medsalem fecundum rationas
lem applicatum, facit alterum latws vefidnnns

- [extumperioz. ) ‘ ~

Cumsgirnr ditta laters, gue funt Lairsdines cu-

sufgque parallelogrammi vnicuiqne quadrato

. 7;«!;’: ‘& fecundum rationalem applicats,
sfferant & a primo latere , & spfa smeer [e
(nam & primo differunt , quoniam funt :Zf;

. K4 .
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Aua non cin[dam ordinss)confiat ip[as guoque
lineas srratsonales spter f¢ differentes effe. Et
guoniam demonfirasum cft, Refidunm non cffe
sdem quod Binomium, quadrata antem refs-
dui g guingue linearum srrationalinm slind
confequentium. fecundum rationalem. appli-
. cata faciunt alseralateraex refiduis esufdem
" ordinis cuins funt ¢ vefidua guorum guadra
ta dpplicantur rational.fimiliter & gwadra-
" taBinomy & guingue linearum srvational-
wm ilind confequentinm, fecundum rationa-
lems applicata,facinns altera latera ex Bino-
miys. cinfdem ordinie,cuiss fint & Binomia,
gworum guadyata applicantnr rationals. Ey-
golineeirrationales gue confequuninr Bine.
mium, & gue confequnntur refidusm, funt,
_smser [¢ differentes. Quare diélelinet omne
. Srrassonales funt numero 13,

e Medialis, primum..

2 Binomium.. 10 Refidunm mediale fe-
+ 3 Bimedsale primum.  cundum. :
#+ Bimediale fecundss. 11 MNnor.

C

5 Masor. -+ 12 Faciens cumrationali -

6 Potens rationale & [uperficie totam mi-

mediale. . dialems, :
7 Potés duomedialia. 13 Faciens cxm mediali
& Refidunm. Superficie totams me-~

9 Refidusm medials  dialems o

e

. Theore.
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e ’_f_hgqrema 82. Propofitio 2.
Quadratum linez rationalis fecundum Bi-

Somium applicatid, A

facit alterum latus

reliduumcuiusno- B D c

mina funt commen- :

furabilia Binomij F—F—tu K

nominibus, & in ca- G .
F———{ -

dem proportione:
pratereaid quod fitRefiduum, cundem or-
dinem retinet quem Binomium.

Theorema 88. Propofitio 13,

Quadratum linez rationalis fecundum refi.
duum applicatum,facitalterum latus Bino.
_mium, cuiusnomi- -

nafunt commenfu. ik
rabilia  nominibus B__ D c
refidui & in eadem '
proportione: pre-— rF LY
tereaid quod fit Bi- e
nomium,eftejufdé ~  —

ordinis,cuius & Refiduum.

Theorema #9.Pro. |
pofitio 14.

Si parallelogrammum contineatur ex refi.
' M duo
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F
" . B
duo & Binomio, cuius no- L"AJ

mina funt commenfurabili:e " »
nominibus refidui & in ea-

dem proportione, linea quz @ ¢
illam fuperficiempotet, eft . ¢
rationalise ‘ : wd’

~* Theorema go.Propofitiorts.

Ex linea mediali nafcuntur linez irrationa-
les inpu- A

merabi. dm——— A ¢ D

les,qua- B g —tT
rum nul- ~=kfj—— e} !
lavilian- C )

tedita. ————— B %

Tumea-
demfit.

. Propofitio n6?
Propofitum nobiseftode-  E...H..F

monftrare in figuris qua- -~ Gee
dratis diametrum effe lon- A B
gitudineincommenfurabi
lem ipfilateri.

2 >

ELEMENTI X, FINIS.
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EVCLIDIS
ELEMENTVM
VNDECIMVM, ET

SOLIDORVM
primnm_o'.

DEFINITIONES‘

r
Solidum eft quod longitudinem, latitudi
nem,& crafsitudinem habet.

2
Solidi autem extremusm eft fuperficies.

. 3
LineareQaeft ad planum re&ta, ciimad re-
Ctas omnes lineas,a quibus illa tangitur,que-

quein propofitio funt plano,reftosangulos
efficit. ‘

4
Planum ad planum reGum eft clim recte li-
nez,quz communi planorum [e&ionijad re-
_ Gosangulosin vno planorum ducuntur,al- -
teri plano ad rectos funt angulos.
)
Re@zlinezad planum inclinatio,acutus eft
angulus ip(a infiftente linea & adiunéta al-
tera comprehenfus,cim 3 fublimi reGzilli-
us linez termino deduéa fuerit pcrpencllicg.
laris,

1S

v
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laris,atque A pun&o quod perpendicularis
inipfo plano fecerit,ad propofitz illius lineg
extremum,quod in codem eft plane, altera
reQalinea fuericadiuncta. -

6
Plani ad planum inclinatio,acutus eft angu-
lus re&tis lineis contentus , qua in,vtroque
planorum ad idem communisfe&ionis pun.
&um du&z‘re&os ipfi fetioniangulos effi-
clunt. ,

, o 7 . ,
" Planum fimiliter inclinatum effead pla- -

num,atquealterum ad alterum dicitur,clim
di&i inclinationum anguli inter ¢ funt -
quales.

8

Parallelaplana, funt quz eodem non inci-

dunt,nec concurrunt.

. 9
Similes figurz folide, funt que fimilibus

planis,multitudine zqualibus continentur.

- 10 -
* Aequales & fimiles figurz folide funt, quae
fimilibus planis,multitudine & magnitudi-
ne zqualibus continentur. ‘
\ Xt

Solidusangulus, eft pluriumquim duarum
lincarum,quz f¢ mutud contingant, necin
eadem fint fuperficie,ad omneslineas incli-
matio.

Aliter,

Ve s i .
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Aliter.
Solidusangulus,eft qui pluribus quim duo..
bus planisangulis in eodem non confiften.
tibus plano,fed ad voum punétum colle&is,
continetur.

, . :
Pyramiis,eft figura folida quz planis conti.
netur,ab vno planead vnum pun&um col.-
le&ao . ’ :

- 1
Prifma, figura eft folidza qu planis contine.
tur,quorum aduerfaduo funt & 2qualia 8
fimilia & parallela,alia vero parallelogram-

, 1“4
Sphzra eft figura,quz conuerfo circumqui-
efcentem diametrum femicirculo contine«
tur,cim in eundem rurfus locum reftitutus
fuerit, vnde moueri coeperat.

4]

Axisautem {phere, ¢ft quiefcensillalinea
circum quam femicirculusconuertitur,

. 16 » .
Centrum verd Spherzeft idem,quod & fe.
micirculi,

17
Diameter autem Sphzre, eft reGta quadam
linea per centrum ducta,& vtrinque2 fpha-
rzfuperficic terminata,

= - Conus

= (3
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' 18

Cuenuseft figura, quz conuerfo circumqui- -

efcensalterum latus ecorum quaz rectum an-
gulum continent , orthogwnio triangulo
continetur,cim in eundem rurfus locum il
lud triangulum reftitutum fuerit,vnde mo-

ueri ceeperat. Atquefi quiefcens re@a linea .

zqualisfitalteri, qua circum reGum angu-
lum conuertitur, reGangulus erit Cunus:
fin minor,ambl yganius:g verd maior oxy
gonius. N
1o
Axisautem Ceni,eft quiefcensilla linea cir-
cumquam triangulum vertitur.
: 20 '
Bafis verd Cuni,circulus eft,qui A circundu-
&alinea reta defcribitur.
g 21
Cylindrus figura cft, quz conuerfo circum
quiefcensalterum latus eorum qua reGum
angulum continent, parallelogramme or-
thogwnio comprehenditur,cim in eundem
rurfuslocum reftitutum fueritillud paralle-
logrammum,vnde moueri ceperat.
22
Axisautem Cylindri,eft quigfcens illa reGa
linea, circum quam parallelogrammi ver-
titur, 23 ’
Bafes verd cylindri, funt circuli 3 duobus
. aduer-




|

|

|
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aduerfislateribus qua circumaguntur , de-
{cripti.

24
Similes cwni & cylindri,funt quorum & ax-
es& bafium diametri proportionales funt,

: 25
Cubus eft figura folida,qua féx quadratis -
qualibus continetur. _

26 ‘
Tetraédum eft figura, que triangulis quat.
uor zqualibus & zquilateris continetur.

27
O&aédrum figura eft folida,quz o&o trian-
gulis zqualibus & zquilateris continetur.
28
Dadecaédrum figura eftfolida,que duode-
cim pentagonis zqualibus, zquilateris, &
2quianguliscontinetur,

: 29
- Eicofaédrum figuraeft folida,quz triangu-

lis viginti 2qualibus& ®quilateris contine-
tur.

Theorema1.Pro-
pofitior.
Quzdam reGzlinez pars
in fubie®o quidem non &)
cft plano, quzdam verd
in fublimit T

. *

o~
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Theoremaz22Pro- x
pofitioz,

Si duz re@zlinez f mu
‘tud fecét,invno fupitpla.
no: atquetriangul om.
ne in vno eft plano. :

" Theoremajs. Pro-
, pofitios. '%
Sl duo plana fe mutuo fe-
cét,communis eorum fe_
&xo eftreQalinea.

Theorema 4. Propoﬁuo 4
SireQalinea redis dua-

bus lineis fe mutud fecan.
tibus,in communi fe&io. & G
ne gd rectos angulos in-
fiftac illadu&o etiam per § H
ipfas planoad angulos re-
&os erit. ®

Theorema . Pro- a
- pofitio 5.
Sire&alinea reQis tribus li- | ¢
neis fe mutuo tangentibus,

in communi fe&ione ad re-
&osangulos infiftat, illz tres
re&z invpofunt plano.  B"

. N +
Theore
| |

.



. planoadre&os fintangu.

ad hxc puntta adiungi. :
tur, in eodem eft cum pa. ‘
" rallelis plano. : "6

* eodem cumilla plano, he

T LIBER XL 6
heorema 6.Propo- =&

ﬁtio 6. 1 2‘
Si duz reGz linezeidem

los, parallel erunt ille
reéie linez.

Theorema 7. Propofitio 7.
Si duz fint parallelz reGe linez,in quarum
vtraque fumpta fint qua- X
libet pun&a illalinea que

g Theorema8.Pro. .
¢ . pofitio8. ’
Si duz fint parallele re.
&211nc2, quarum alte-
ra ad reQos ciidam plas
nofitengulos, & reliqua 2
cidem planoad re&osan-
gylos erit.
Theorema g. Propo-
fitio. 9.
Quz ¢idem re&=z linex
funt parallele, fed nonin

quoque fuat inter {epa-
rallc(}b:
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. Theoremato. Propofitio 0.
SiduzreGxlinezfe mu- B
tud tangentesad duas re-

Gas fe mutuo tmgentesA

fint parallele,nonautem | E{ q%

ineodem plano, illzan. '

iulos zquales compre.’ | -
endent.

E ‘ P, 3

Problema 1.Pro-

" pofitio 1. i

A dato fublimi puné&o, 9

in fubietum planum per.

pendicularem reGam li-
neam ducere.

Problema 2. Pro- D B

- pofitiorz. '
Dato plano,a pua&to quod inil.
lodatum eft, ad re&os angulos

reftam lineam excitare. -
Theorcm_a 1. Pro-
~ pofition. 1 ¢
Dato plano;2 pun&o quoclB

inillodatumeft, duz re-
&zlinezad reftos angu-
los non excitabuntur ad
cafdempartes.




O ———— T —
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'y
D

parallela.

‘Theorema 3. Propofitio 7.

Si due re&tzlinez fe mu.
tudtangentes ad duas re-
&as f¢ mutud tangentes
fintparallelz, non in eo- 2
dem confiftentes plano, g/
parallela funt quaperil- o
las ducuntur plana.

Theorema4.Pro-

.+ pofitioss.
Siduo plana parallelapla--
no quopiam fecentur , ¢6. o
munes illorum fectiones |
funtparallele.

,Theoremar2.Pro-
pofitiors. = - : :
Ad quzplana, eadem re-¢ \ \:J
& lineareQacft, illa funt ’

o,

Theoremass.Propo- &

fitio 19.

Sidu=z re@= linezparal. g

lelis planis fecérur ,in eaf>
dem rationes fccabuntur. ™

N
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Theorema 76.Propo- :
, fitio 1g. . A H
Si re@a linea plano cui. | :

piam ad rectos fit angu- ‘4&?

los,illa etiam omnia qua| : :
peripfam plana, ad rectos N
cidem plano angulose.¢ X B

runt. .
Theorema 77. Propo-
fitio #. .
Siduo plana fe mutud fe-
cantiaplano¢nidamad re.
Gaosfintanguloy; commu-
nis ¢tiam “illotum fetio
ad reCtoseidem plano an«
‘guloserite:
Theorems ¢ Pro.
. pofitioze.
Si, angulas folidus planis
tribus angulis continéa-
tur , ex his duoquilibet ~ |
. vtat aflumpti tertio funt
majores. B

Theorema 19.Pro-

_ ofitio 21, 84
Solidus ommisangulus mi. 4
naribus continetur, quim

reétis quatuor angulispla-
n_lS;l e o
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- _ heorema 0. Propofitio 21.

$i plani tresanguli 2qualibus recis contine.
anturll_ncis.quorumduo vtlibet afflumpti,
tertio fint maiores, triangulum conftitui
poteftexli
neis £qua- ..
les,illas re-
&as con--
iungenti-

bus. Y C
=17

o

D

- Problema 3. Propofitio 2.
Ex planis tribusangulis, quorum duo vtli-
betaflumpti tertio fint maiores,folidum an-
- gulum conftituere. Decet autem illos tres
* . angulos reétis quatuor effe minores, ~ -




o EVCLID; ELEMEN. GE
T heo,remalzn.Pro. IFT—-—J-—(X

<

. POﬁEiO 24 : \
Si folidum parallcllis pla- /A

nis contineatur, aduerfa X, B
illius plana & =qualia u
funt & parallelogram.
ma' :
) K 5+ *
PaSy
Theorema22.Pro. Lfi—
pofitiozs. - £
i . - A y ; R
Sifolidum parallelis pla r (R
niscoptentum planofe-
cetur aduerfis planis pa- E|
rallelo,erit quemadmo. g
dumbafis ad bafim,ita |1 S=
folidum ad folidum. =& _
- G
T
N¥ " '

Proble-
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Problemag.Pro--. = . o o 3

politioz6. . rj&, |
‘Ad datamreQatn lineam \ .
ciufquepun&um, angu B
lum folidum conftituere
folido angulo dato zqua. '
lem. -' HF g

Problema s. Propofitior7. -
Adatare&ta , dato folido parallelis planis
comprehenfo fimile & fimiliter pofitum fo.

lidum I .
aralle- @ 2

is pla-

nis con- 'ﬁ( ﬁl ,

tentum k| - BB 1

defcri- - X

bere. . X B

L : Theoren’g_ 23.Propofitio 2¢.
Sifolidum parallelisplans comprehenfitm,
du&o‘Per aduerforum planorum diagwnios

e " o [

planofe. ¢ ____ B
“&umfit, |\c ¥
illud fo. '
_lhidﬁ ab o

oc pla-? ,

no b%fa. \A :

ridm fe. ‘
Gbitury,



~ comprehenfa,quz fuper |
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“‘Theoremajq.Pro- o - g

fitio29.
P(?, ' m jE

4l

Solida pafallelis plar;is I.

eandem bafim, & in ea-
défuntaltitudine, quos
rum infiftentes linee in
ijidem collocantur re« | g — B
&islineis , illafunt inter /l,. / °
s . 3 e

fe zqualia.

Tl;coi*gma 25. Pro. |
', pofitioo. '

Solida paraIlchs planis cwcunfcrlpta.quz fu.
pereandembafim&ines. N -
demfuntaltitudine, quo~" /4,

H
rum infiftentes linez nont ~
in ijfdem reperiuntur re. | |9 7
&islineis, illafunt inter fe £ 10
zqualia. = ]

Theorcma 26.Pro.
pofitio sr.

Solida parallelis planis eircunfcripta, iiti.a -
S - . 7 im.




—_— - -

terie,

- ufdem
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in cadé
funtal.
titudi
ne, .
quaha
funtin.

“Theorema 27.Pro-.
pofitio 32.

Solida parallelis plams circunfcripts qu ei

funt alti.
WdiniSa
eam ' ha-
bent inter
ferationé,
quam ba- X
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Theor. 28. Pro-

pofitio 33, -
Similia folida pa-
rallelis planis cir-
cunfcripta ha-
bent inter ferati-
onem homologe- -
rum laterum tri-
plicatam.

Theor. 29. Pro-
pofitioz4. ¢ o -
Aequa- )
lum fo-
lidorum G
paralle.
lis planis
conten.
. torum
bafes ci
ajtitudi-
nibuis re.
ciproci-
tur. Et
folida a
ralle.
fi:planis

contéta,
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nibus réciprocantur,illa funt zqualia.

Teorema jo.Propofitio ;5.
- Siduo plani fintanguli zquales; quorum
Iverticibus fublimes re&z line infiftant,
quz cum lineis primd pofitis angulos 'con-
tineant zquales, vtrunque vtrique, in fubli.
mibus autem lineis quelibet fumpta fint:
, pun&a,& ab hisad planain quibus confiftit
anguli primim pofiti,duct=;fint perpendi.
-culares,ab earum vero punétis , quz in pla-
nis fignata fuerint,ad angulos primum pofi-

tOSai- - A . :D
iunGtz
fintre.
Ge li-

nez,

hz ci
fubli- / tI \
mibusequalesangulos comprehendent.

Theorema 31.Propofitio ;6.
SireGte oy B, | X4
tres li- K H
nez ‘
fintp. [
portio. §
nales, .
qiod . EF
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- funtplanorum perpendi.
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ex his tribus fittolidum parallelisplanis con
tentum;equaleelt defcripto 4 media linea
folido parallelis planis comprehenfo , quod

" aquilaterum.quidem fit,fed antedifo -

quiangulum. : :
Theorema 32. Propofitio ;7.
Si re@e quatuorlinez fint proportionales,
illa quoque{olida parallelis planis contenta,
quzabipfislineis & fimilia& fimiliter de.
fcribuntur,proportionalia erunt. Et fi foli«
da parallelis planis comprehenfa, quz & fi-
milia & fimiliter defcribuntur, fint propor-
tionalia,illz quoque re@x linez proportio-
naleserunt. . - . :

0

¢c D> F E 9 H

: Théoréma 3. Propofitio38.
Si planum ad planum reGum fit, & A quodi,
pun&o eorumquain vno

cularis ad atterum dv&a

fit,illa qua ducitur perpé. °
dicularis, ip.communem
cadet pla)nogﬁ fetionem,
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Theorema ;4. Propofitio 39.
Si in folido parallelis planiscircunfcripto,
aduerforum planorpm lateribus bifaridm
fe@is, edutta fint ", x ¥

per fe&iones pla- -
_na,communisilla A\ N
planorum fetio & Y ) S
folidi parallelis pla ~
ni circfcriptidia- 3 ;ﬁk I}
meter, femutud \) \
bifaridm fecant. ° $
“AT N - &

 Theorema gs'.P}opoﬁtio 40. T
Si duo fint zqualisaltitudinis prifmata, quo
rum hoc quidem bafim habeat parallelo-

grammum,illug vero triangulum,fitautem,
parallelo. X o o

rammit
?rianguli N ¥ ART N
duplum, AN
illa prif- | /<7 5 X
mata ¢~ X 5 & X
.. yunt zquaiid. ’ i

ELEMENTI XI, FINIS.



EVCLIDIS
- ELEMENTVM

DVODECIMVM,
ET SOLIDORVM
[ecundum..

' Theoremar. Propofitio 1. :
Similia,qua funtin circulis polygwna ratio.
nemha- ‘ :

* quadrata.
Theorema 2.Propofitio 2.

Circuli eam inter ferationem habeat,quam
a
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defcriptad diametrisquadrata, = ¢ o

Theorema3. Propofitio 3.

Omnis pyramis trigenam habensbafim’, in
duas dintditur pyramidas non tantim 2qua
fiﬁ ;_Sz fimilesinter fe,fed toti ctiam;’L pyrami-

ifimiles, quarum trigw- !
nz funtbafes, atg; in c?:o ﬁ‘
prifmata zqualia, qua
duo prifmata dimidio py.
ramidis totius funt maio-
ra.

Theorema 4. Propofitio.
8i duz eiufdem attitudinis pyramidestrigu.
nas habeant bafes.fitautem jllarum vtraque
diuifa & in duaspyramidasinter fe ®quales
totidue fimijes,& in duo prifmata zqualia,
aceodem modo dividatur vtraque pyrami-
dum quz ex fuperiore dinifione natz funt,
iddue perpetuo fiar:quemadmodum fe ha-
bet vnius pyramidisbafis ad alterius pyra-
midisbafim,ita & omnia quz in vna pyra.
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mide prifmtata,ad omnia quz in altera pyra
mide,prifmata multitudine 2qualia. - }

Theoremas.Propofitioy. * - . i

Pyramides eiu{dem altitudinis,quarum tri.

nz funt bafes, cam inter fe rationem ha-
~bent,quam ipfz bafes.

F)
- _Theoretha 6.Propofitio 6.
Pyramides cinfdemalti- m

tudinis,quarum polyge-
nz {funt bafes,, eam inter
ferationem habét, quam /

ipfz bafes. - &

Theoremas.Pro-" ' F
pofitio7. E )
Omné prifma trigenam  °
habens bafim, diuiditur
in. tres pyramidas inter
* fezquales, quarum tri-
gwnz funt bafes.
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~ . Theoremas. Propofitio 8.
Similes pyramidesqui trigwnas habent ba.

fes, in
tripli-
cata
funtho
molo-
orum
faterﬁ
ratione

Theorema 9.Propofitiog. -+ -
Acqualium pyramidum & trigwnas bafes ha
bentium reciprocantur bafes cum altitudi-
nibus.Et quarum pyramidum trigwnas ba-

fes habcn L
tium reci
rocitur

afes cd sﬁm o
altitudi - AN - \\ I
nibus, ilkgk ‘ . e

funt - <
quales.

: Theoremae. Propofitio 10.
Omnis A I : S
cwnus

" tertia

ars
gﬁ cy-
lindri
eandé

S
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cum 1pfo cwno bafim habenus, & altitudi-
nem zqualem. ¢

Theoreman. Pro-
X pofitiour,
Cuni & cylindri eiufdem altitudinis , eam
inter fejrationem habeng,quam bafes.

D N,
"
T, N o
X,
hk i
p)
X —
’ Theoremarz.Propo-
fitio 12.

Similes cani & cylindri,triplicatam habeat
inter fe rationemdiametrorum, quzfunt
in bafibus. .

. Thée

—



Theoremai3.Pro.  ©
pofitio 13, R

Si 'cylindrus plano fe&us

fitaduerfisplanis paralle. A
lo , erit quemadmodume
- ylindrus ad cylindrum, ¢

LIBER XIL 1%

itaaxisad axem. T3
L
Theorema 14.Pro-

' pofitior4. .
‘cmii&
ylindri "@ :
quiinz- * N\
qualibus ['/ ‘
funt bafi- /-\
bus, eam .
habcntin-c npe
ter ferati- #
onem,
-quam al.
titudines. B(- \

N

N

O s Theo-
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Theorema)s.Propofitio 15.
' Aequalium conorum & cylindrorum bafes
cumaltitu. : ,
dinibus re. ®
ciprocan
tur. Etquo
_Tum cwno.
sum & cys
lindrorum
bafescum -
altitudini -
bus reci-
rocantur, g
dli funte-
quales,

{

Problema1.Propo-
\ | © fitie16.

Duiobus circulis circum idem centrum con-
fiftentibus,in maiore cir. A
culo polygenum zqua-
lium pariumg; laterum
inferibere, quod mino-
rem Circulum non tan-
gate ' )
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Problema 2.Propofitio17.

. Duabusfphariscircum idem centrum con.-
fiftentibus,in maiore fphera folidum polye-
drum infcribere ,quog minoris {phara fu-
perficiem nontangat.

Theorema6.Propofitios8.

Spherz inter ferationem habent fuarum

diametrorumtriplicatam.

ELEMENTL XII, FINIS., . |



EVCLIDIS

ELEMENTVM

DECIM VMTERTIL
VM, ET SOLIDO-
rumtminm.;.

 Theoremar. Propof tiot.
Si rectalinea per extremd g

& mediam rationem fe&a %
{it, maius fegmentd quod H
_totius linez dimidium af~ /X a B

fumpferit,quintuplum pe-
tefteius quadrai, quod& {
totius dmndla dcfcnb:tur ‘ J

Theorema 2. Pro-
pofitio 2.

SireQalineafui ipfius fe- T L{g
. gmenti quintwplum pof- .
D

fit, & dupla fegmenti hu-

- jushnea per extremam c '
. .mediam rarionem fecetur, rﬁd

' nalus egmientum rel:qua ‘ !
parseft lincz primum po. ’

ilt&
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- Theorema ;.Pro-
pofitios. -
Sire&alinea perextre-
mam & mediam ratio-
nem fe@ta fit, minus fe-
gmentum quod maio-
ris fegmenti dimidium

A D C B
Y-—G’X/ M
al KL AN
L AR

aflumpferit, quintuplum potefteius, quod
maiorisfegmenti dimidio defcribitur, qua-

drati.

Theotema ¢.Propofitio 4.

Si re@a linea per extre- x
-mam & mediam rationé
fe@a fit, quod 2 tota,H
. quodque 3 minore feg.
mento fimul vtrag; qua-
drata , tripls funt eius,

C

quod 2 maiore fegmento D

defcribitur, quadrati.

Theorem, 5.151'0-4
_ﬁoﬁtio 5.

Si ad re®tam lineam,
qu per extremam &
mediam rationem fe-
cetur, adiun&a fitalte-
rafegmento maiori -
qualis, tota hazc linea

B’

¢ A D

E

A

F |H L

¥

reQa per extremam & mediam rationem fe-

o

.=

;-

4

~
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@t cit, eftque maius fegmentum linea pri-
mim pofita. - | L

Theorema 6, Propofitio 6, . »
SireQalinea‘pari fiuc rationalis, per extre~
mam & mediam rationem fe&a fit , vtrun-
quefegmentorym A . C B
dAayosineirratio- e .
naliseft linea,quae
dicicur Refiduum.

~ Theorema 7. Propofitio 7.
Si pentagwni zquilate- ~
ri tres fint 2quales an-
guli, fine qui deinceps,
fiue qui non deinceps
fequuntur,illud penta-

whum erit 2quiangu-

um, Cc

[Y

Theorema 8. Pra-
pofitio &,

Si pcnmgwni'zquifate;i & zquianguli duos

qui deinceps fequuntur
angulos retz fubtendant
linez, illz per extremam
& mediam rationem fe .
. mutud fecant, earumdue
maiora fegmenta, ipfius
pentageni lateri funt e-
‘qualia. - ' T

-



e e m

“Sicirculopentagu- -

_eidem circulo in-

"LIBER XIIL -y
- Theorema 9. Propofitio 9.

Si latus hexagwni & latus

decaguni eic%em circn(x_lo ﬁ

infcriptorum compolita 3

ﬁnt.*:ota reGalineaper \v £

extremam & mediamra. €

tionem feQa eft, einflque n :

fegmentum maijus,eft he

xagwnilatus, .
Theoremaio.Pro«

pofitio1o. .

num 2quilaterum
infcriptum fit,pen-
tagwni latus poteft E
& latus hexaguni
& latus decagwni

‘criptorum.

| Theorem3 u.Propofitior.
Siincirculo‘pwsdy habente A
diametrum, infcriptum fit
pentagwnum Zquilaterum, B
pentagwni Jatus irrationa.
liseftlinea , -quz vocatur
Minor. '
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Theorema 2. Propofitio 1.
Siin circulo inferiptum, A
fit triangulum 2quilate-
rum,hujustrianguli latas
potentia triplum efteius
linez,quaz excirculi cen-
croducitur. | -

. x
Problema t. Propofitio ;. ‘
Pyramidem conftituere ;& data fpharz co-
Ple&ti , atque docere illius fphzre diame. -
trum potentia fefquialteram efle lateris ipfi-

_ uspyramidis.
D
- " o I

~ Problema2.Pro
O&aédrum con-
ftituere, ead; fphe.

ra qua pyramidé
complettt, atque
probareillius iphe

* - rediametrum po-
teatia daplam effe,
laterisiplius oQtaé.

“dri,
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5 Problema ;. Pro-
pofitio 15. . i
. Cubum conftituere,caque fphzra qua &
fuperiores figuras comple@i, atque docere
N__ X

illius D
fpharz
iame.
trum - L
poten. - )ifb B |
tia eri-
plam ef = ¢
fe laterisipfius cubi, -
Problema 4.Propo-
fitio 16,

Icofaédrum conflituere; eademdue fphera
qua & antedidas figuras colnpledti, atque
probare Icofaédrilatus irrationalem effe li-
neam,quz vocatur iviinor. g
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¥ M »

Problemass.Pro-
* pofitioz.

Padecaédrum con,ﬂ:itue,n
re, cademdue fpheraqua_
& antedictas figaras com.®
ple&i, atque probarede-
- decaédri latus irrationa-G—3
lem eff¢lineam, qua vo- :
eatur Refiduum. : do

Theorema 6.Pro-
pofitioss.

re, & , ‘
inter fe comparare, y

o SCHOLIVM.
oA vers preter dilas quingse fignrasnon pofs
* fonliam canﬂimgigngam ﬁlid‘jgn. gue pl:n{:
& equslaseris O aguiangwlis contineatnr,

- dnter [& egualibus, Nowenins ex duobms tria
angwlic, [ednequs ¢x alys Anabus figurss fol-

-
=

\
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s conflitnetnr angulni. ' '
Sed ex tribus sriangwlss, conitas Pyramidss as-

Exgq“nl:nor antem, OFaidri,

Ex guingue vera,Icofaidrs. '

Namexriangnlis fex & agwslaterie & agwia
angulis ad idem punclum cotumibm ,non fies
angulus folidus, Cim enins tvianguli aquile-
sers angwins;relli vnins beffem contineat , €«
yunt cinfmods [ex anguls reltis guatnor equs.
I Quod fierinonpotef. Nam folidus omnia
angulns minoribus guam reétis quatuor an-

¥ continsturper 2041,

Ob cafdem fané canfas neque ex pluribus guins
plania fex einfmods angulis folidus constat,

Sed ex tribusguadratis, Cubs angulus cotinetnt.

Exquingue,nullus poteft. Rurfus enim reéts
GRALROY EYINL,. :

Extribus antem pentaganis agquilaterss ¢ 4u
guiangulisyDadecatdrs angulus contietny,

Sedex guarwornnllns poteft.” Crims entim penta-
Lonts equilaters anguins relus fit | & quina
velli pars.erant guatuor angwli reclis gua-
tnor maiores Quod fieri mequst. Nec fané ex
alys pelygianss figurss folsdws angmius contine.
baur guod binc guogue abfirdum fequatnr..

 Quamsbréperfpscus o}, preser diclas quin-

_ que figuras aliam figuram folidam wen poffé
conflisnigne ex planss eguslateris & aquia
argulkcmtinmmr._ , .. ., .
'BLEMENTI X111, FINIS.
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EVCLIDIS
ELEMENTVM DE-
CIMVMQVARTVM, VT

quidam arbitrantur, vtalijvero, -

Hypficlis Alexandrini, de
quinque corpo-
ribus, °

LIEER PRIMVS.

Afilides Tyrins, Protarche, Ale-
¥ xandriam profeltus pasrig, no-
\} fFroob difesplina fociesatems coms-
Y RNL mendatus , longiffimo peregrina-
BE D tionistempore i eover[atus ¢
Cumy, dsjjerent aligudndo de [cripta ab Apollo-
150 comparatione Dudecaédri & Icofaédrs es
dem (Phere inferiprorum guam hec inter fe ha-
beantrationem cenfuerunt ea non rete tradidsfs
f¢ Apollensum:que i fé emendara, vt de parre
andare era, biterss prodiderunt. Ego autem pofica

" gncidssm alternmbibrum ab‘Apoﬂoﬂia\edimm, :

gui demonflrationem accurate compleblererssr de
repropofita, ex ¢iufq, problematss ndagatsone

magnam equidem ceps voluptatem. lliud certe ab |
omnsbws petpici poteft, gnod feripfie Apollonins,

~<%m fit 191 omnssms manshus. Quod antem dili-
gemis guaniues comycers licet | [indso nos pofiea
. B ﬁr‘P'

)
4
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[feripfifJe vedemnr, id monsmentis confimarnms

23bs nuncupandum duximns , vt qui fehciter
Cims irt ommibus dsfiiplinis tum velmaximé in
Geomesriaverfatus, [cité ac prudenter sudices
€& gua dsEluri [umns ob cams vero, guetibi cum
PAatre fuit, vite confuctudinems , quag, nos com=
Pleclerss, benewolentiam  tyaitationem ipfam b-
benter andias. Sedsam tempus eft | vt pramio
weoduns facientes, hanc [yntaxim aggyediamur.

Theorema 1.Propofitio r,
Perpendicularislinea, quz ex circuli cuiu-
fpiam centro in latus pen- e
tagwni ipfi circulo infcri. X
ptiducitur , dimidia eft v-
triufque fimul linez, & ¢i-
Us qua ex centro, & lateris
decaguni in codem circulo
Inferipti. ’ ~

Theorema 2. Propofitio 2.
Idem circuluscomprehendit & dwdecaédri
pentagunum& icofaédri triangulum,eidem
fphzrzinfcriptorum, :
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Theorema 3. Propo-
itio3. -

Si pentaguno & zquilatero & zquiangulo
circunfcriptus fit circalus, ex cuius centro
in vnum pentagwni latus du@a it perpen-
;licularis:quod vno laterum & perpendicu-
ari-
trige
fis
con. *
- tine.
wr, |
i"ud < - - '
gquale eft dudecaédri fuperficiei.

" Theorema 4. Pro.
pofitio 4.

- - Hocperfpicuum cim fit, probandum ef,

* - quemadmodum fehabet dwdecaédri fuper-
‘Zcies ad icofaédri fuperficiem, ita fe habere
cubi latusad icofaédri latus.

- Cubi

e end
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R
\ E
. B
Cubi latus.
Dawdecaédri.
) ——
. lcwfaédri.
G
SCHOLIVM.

Nunc autems probandum eft.quemadmodune
fe babes cubi latus ad scofaedri latws, ita ¢ habea
¢ | ¥ folidum dudecaédri ad Ioofaédri fofidumo.
| Chm enim equales csrcwli comprehendans &
dwdecatdrs pentagunum & Icofatdri triangm-
b |- wmgidem [phere snfcriptorsms:in [pharis antems
: P2 equ4.

o
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equales circuls eguals interwallo diflent & centro
(fignidem perpendsculares & [phare centro ad
circulorumplanadulle & aguales fiunt, & ad
circalorum centra cadunt) tdcirce linee, boc ¢St
perpendsculares.que 4 [phere cemro ducunur
ad centrum circuls comprghendentis & triangu=
" lum Icofaédrs & pentagunum dwdecaédri, funt

equales.Suntigitnriequalis alistudinis Pyramié-
des gne bafes babent ipfa dwdecaédripentagona,
O gue Icofacdri iriangula. At aqnalis altitn-
dinss pyramides rationem inter [¢ babene eanes
guam bafes, ex 5. &-6.11.  Quemadmoduin
agitny pemtaganwum adtriangulum,iia pyrame,
cniws bafis guidem eft dwdecaédrs pensagonum,
vertex autem, (phere censrum,ad pyramida cu-
sss bafis quidem eft Icofacdys tyiangnlum | ver-
vex autem,[pharecemtrum.  Quamobrem vt f¢
babent duodecim pentaguna ad viginti triangs-
lajita duodecim pyramides quorum pentaga-
nefint bafes,ad viginti pyramidas, gue trigunas
habeant bafes. At pentaguna duodecim funt.
dwdecaddri fuperficies vigints antem triangula,
Tcofaédri. ESt sgitur vt dudecatds [wperficies ad
Icofaidrifusperficiem , ita duodecim pyramia
des,gquae pentagonas habeans bafes advsgmti py-
yamidas,quarum trigone funt bafes. Sunt as~
tem duodecim qnidemjnuida, g pentagu-
nas babeant bafer folicdum duwdecacdys :  viginti
 antem pyramides | que triganss babeant bafés,
Joofacdrs foliduma. Quare ex-u. 5. vt da.
- decas-

~

4

\
|
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caedys fuperficiss ad Icofaedrs fuperficiem.s,

sta jblidm'g t:luﬁeué'dri ad /}c‘oﬁz&{rip ﬁgdum_.:

Ut autem dadecaddrs [uperficies ad Icofaédrs |
[rperficiem staprobatum oSt cubi latus ad Ico~

Jacdrilatss.  Quemadmodum sgitur cubila..

#as¢ ad Icofacdri latws sta fé habes folsdum dude-

caidriad Icofacdrs foldum.

ELEMENTI XIIIL .nmsl.

B jj EVCLL




EVCLIDIS

ELEMENTVM DE-

‘DECIMVMQVINTVM, ET. '

Solidorum quintum, vtnonnulli pu-
‘tant,vtautein alij, Hypficlis Ale- "’
_ xandrini , de quinque
- corporibus,.
L LIBER IL
- G

Problema s Pro-
pofitior. - 4 F

(7, wr

In dato cubo pyra-v‘p
mida infcribere.

= |

- e o=

Problema 2 Pro.
pofitio 2.
Indata pyramidc 0-.
¢taédrum infcribe-
re. .

Proble-
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. @ r
Problema;.Pro- . )
pofitio 3. b g T
Indato cubo o&aé-® £ < \
druminfcribere, O\ ® ‘

] /|
Problema 4. Propo- - P
fitio 4.

Indato o&aédro cubym
infcribere.

]

‘ P}'oblenii s.Pro-
pofitios.
Indatolcofaédro "

dwdecaedrum in
feribere
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SCHOLIVM.

e Meminiffé deces.fi guss nos roget quot Icoe
Jacdrum babeat latera , ita refpondendum effe:
Pates Icofacdrum vigints continers triangslis,
guodlibet verd triangulumrectis 1ribws conflare
lineis. Quare multsplicanda funt nobis vigints
triangulain trianguli vnins latera, finntg, fexa-
gintagworum dimsdinmefl triginta. eAd eun-
dems modum & in dwdecaédro., Cum enimrure
[ns dnodecim pentaguna dadecacdrum compre-
" bendant, itemgue pentagwnum guodn rectis

" gusngue conflet liness, quingme duodecies mulri-
plicamus fiunt fexagintay guornm st fiss dims-
- diumefitriginta. Sed cor dimidinm capimms? -
' Quonsam vrinmguodgue latws fine [is trianguls
Jine pentaguns fine quadyati vt in cubo | iterato
Jumitur. Simsliter antem cadem via & in cubo
& inpyramide & in offaidro latera snnenies.

. Quodfistem velis fingularsm quogue figurarsm
angulos reperire.faita eadem multiplicationé nu
merumprocreatnm partivein namerum plano-
rum, gus voum [olidum angulum includnnt: vt
guoniam triangulaguingne vnum Icofaédri ans
ulum continent,partive 6v.inquingue, nafcusne
“tur dwadecim anguli Icofaédri.  Indwdecaédro
antem tria pentaguna angulum comprehendunt.
partireergo 6o.intria , & habebss dwdecaédri
angulos vigints.o Atgue fimslsratione in reliquid

fignuris angulos reperses. '
{

Finis Elementorum Euclidis,



