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uum unanimi fare omnium, qui res mathe- ’
mathicas Callent, iudicio Euclidis scripta soli-
dissimum cognitionis gecmetricae fundamentum

j posuisse credanLur, arque in his elementa po-
tissîmum rigorosis, quas exhibent, demonstra-
flon’ibusvmaxime insignia sint etltironibus ac-
curatioris in bis rébus doctrinale cupidis nun-
quam satis commendari posisint, factum tanisa
est, nescio quo faro, ut Euclidis operuin arque
in his etiam ElementOrumltextus graeçus pau-
cissimis adhuc editio’nibus publici iuris factus
magho discipulorum numero vix parabilis esset.
Itaque, quum amici nonnulli me hortarentur,
ut übrorum cette sex priomm ,V ad geome-
triam’ planam pertinent et maxime necessarii
esse videbantur, novam editionem pararem, et
quae ad eos illustrandos pertinent, ex praeci-
puis, qui in Euclidem commentati sunt, scri- 4
ptoribus colligerem, . timide quidem, at 0b rei
utilitatem haud invitus id negotium suscepi, et
quomodo. in eo versants sim ,Vpaucis exponam.

Ante lomnia, ut textus graecus, quantum
fieri passer, emendatissime procliret, curandum
putavi. tHoç consilio tres, quae, si recte novip
s’olaé exstant, integrorum Euclidis elementorum
editiones graecae, Basileensem nempe apud
Ioanuem Hervagium 1553. opera Simonis Gry-

4049.
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naei ’publici intis factam, deinde Diconiensem
a opera Davi’dis Gregorii 1703. cum versione la-

tina valgus emissam, denique Parisiensem,
quam cum versione latîna.ac gallica curavit F.
Peyrardus, 1814-1818,; diligenter contuli, le-
ctioneslvariantes, quarum magnam c0piani P8Y9
rardus potissimum editioni -suae subiecit, ex-
pendi, arque eam, quae maxime apta videretur,
Selegi, nonnunquam etiam, la: baud lita saepe,
culai nulla occurreret, quae rei conveniret, con-
iectando yeriorem lecfioneni restituera conatus
sum.. Nulli tamen coniecturae. in textu locum
dedi, quam non ad marginem adnotarem, quo
liberum maneret lectori . de .ea . re iudicium.
Caeterum, quamvis Peyrardus potissimum e
codice nota 190. veI.a ab ipso designato, quem
e .Vaticana bibliotheca Parisios delatum ipsi,
etiam postquam redire ille ad dominum suum
iussus erat, terere permissum Fuit, et cui sum-
mum ille pretium trihuit, magnam lectionum
variantium-copiam collegerit, et subinde alios
quoque codices manuscriptos excusserit, qui e
bibliotheca gallica tum Imperiali tres et viginti ,
numero ipsi commissi fuerant, quos autem ple-
rumque fare omnes inter se consentire (lepre-
-hendit, et longe minoris pretii esse iudicat,
quam praecipuum’ illu’m codicem a, haudxamen
operae pretium esse putavi, omnem iatam far-
raginem in hanc editionem transferre. Quan-
quam. enim habet ille codex a lectiônes ’non
contemnendasf’ tamen longe maxima pars ista-
rum variantîum nîhil fere, quad ullius momenti
si: ad doctrinam Euclideam, continet, I sed
nieras vocum traiectiones v. c. i311 s’agir pro.
3’6er l’or] , êxœre’ga rai? 227m 701’655? tout! pro

;
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fixera pro ygœppr) riperai eûfieîœ; 7’510; pro
1’), rolwv pro déçu, et alia huius generis leviora,
quibus librum onerare ’ et lectoris patientiam
fatigue nolui. Quae enim huius generis lectio-
num discrimina in alia materia v. c. oratorien
aut oëtica notari forte poterant, en in mathe-
matrca curiosiusl expiscari otiosum fare videba-
tur. Quae autem levissimi etiam momenti ad
rem melius intelligendam pertinere visa fuel-e,
ea religiose semper ad marginem notavi. In.
seligendis autem lectionibus, que textui-inserù.
rentur, circa illa, quae diximùs, levioris ge-.
neris, Peyrardi plerumque lectionem retinuimus.
nonnunquam tamen antiqùiorem Oxoniensis et
Basileensis lectionem revocavirnus 3 in iis, quae

j paullo graviora videbantur, nostrum quidem judi-’
* cium secuti smnus, ita tamen, ut eiusmodi in lacis

variam lectionem ad marginem semper indicate-
mus. Et hahet sane in mathematicis ars orifice
proprias, nec in aliud scribendi genus transfèren-
das regulas, ’aut potius liberius hic quam in
Ireliquis. fers. materiis versari potes: ac debet,
quod inempe apud mathematicos res ipso non-
nunquam imperiose hanc illamve lectionem po-
stulat aut repudiat, nec coldicum misere saepe
depravatorum auctoritatem.magnopere desiderat.

Quod ad b versionem latinam attinet, Pey-
rardus sibi eam legem scripserat, ut cum texto I
Graeco exactièsime, et quantum fieri posSet,
etiam circa singularum vocum ordinem consen-
tiret. ’ Hanc autem regulam in presse sequen-
dam putavit, ut vel ubi diversa utriusque lin-
guae natura id non permittere videretur, ipsum
quoque Ilinguae genium isti legi postponendum
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V111 .putaret. Ita v. c. pro articulo Graecorum, quem
Latini non habent,’ plerumque v. ipse, ipsa etc.
usas est. Et negari quidem nequit, usum istius
pronomini’s .permittere nonnunquam breviorem
paululum enunciationem, quam si quadratum,
rectangulum, angulum, rectam etc. ad quaepilr
111d. refertur, expresse nominale velimus; ana-g
men etiam illud certum est, non solum minus
latine ista dici,’ lverum etiam saepius minus di-
stincte, quum ad plates sensu diversaslv’ovces
idem pronomen refend aut pro iis poni queat.
Quamvis igitur brevitati etiam nos id dederi-
m’as, ut nonnunquam, ubi nihil interesSe vi-
debatur, eadem ratione pronomine ipse ’etc.
uteremur,’ plerumque tamen, quo distinctius in;
telligeretur, de quo sermo sit, rem ipsam sno
nomine appellare, .vel etiam in comrnentario l
articulum- graecum retinere maluimus. jEx ea-
dem ratione textum quidem graecum ,fideliter’
semper exprimere, at mon ira anxie- Ordinem
singularum vocum retinere voluimus , in a la-
tino sermone prorsus alienum esset, quad effer-
retur. Ira v. c. in prop. I. 41., cuius initium

’Peyrardus ira habet: si parallelogrammum quem
triangulum basim habeat’ eandem etc. nos mu-
tato ordine dicere maluimus: si parallelograme
mum eaudem basin habeat, quam triangulum.
Atque ita saepius a Peyrardo discessimus, et
rem aliisjverbis, saepe iisdem, .quae’ sunt in

,versioneÊë’EGregorii, I expressimus. Notavimus
etiam, quanam propositione praecedente nitarur
quodvis enunciatum, secuti in eo Gregorii, Rob.
Sirnsoni get plerorumque geometrarum usum.
quo tironum rebus .maxime consulitur.
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In commentario pr0positum nobis fuit, ut .
nihil, quod’ illustratione egere videretur, prorq
sus intactum relinqueremus, etpotissimas ob-
servationes doctissimorum hominum * colligere-
mus, ita tamen, ut ca, tantum, (lune proxime.
ad rempertinerent, aut ex quavis propositione
sequerentnr, et maximum usum promitterent,-
exhiberemus, seiunctis, ne in nimiam -molem
liber excresceret, iis omnibus, quae minus ne-
cessaria viderentur- v. c. diversis eiusdem pro-

*positionis demonstrationibns, nisi concixmilate
aut alia virtute admodum se cornmendareht,

-aliisque quae ’longius-a scopo abdncerent. Qua
in re hfatemur difficile esse certum aliquem li-
mitem paner-e, nec dubitamus fore, quibus
nimii, alios contra, quibus non satis copiosii
fui se videamur. Fontes autem, e quibus ob- l
servatioues adiectas hausimus, fuere pfaeter
Procli in libr. I. Elelnentorum Commentarinm
Graece satis vitiose editum simul cum Euclide
Easil. 1535., correctius àutem Latine Patavii
1560. a F rancisco Barocio; Isaaci» Monachi
rêcholia in Euclid. Elem. Geom. sex primes li-
iros Argentan 1579.; Pappi Collect. Mathem.
Bonon. 1660.; ex antiquioribus p0tjssimum Sa-
vilii Praelectiones tresdecim in Principium*Ele-
mentorum Euclidis Oxon. 1621.; Isaaci Barrov.
Lectiones mathematicae habitae Contrabrigiae
1664. 1665. 1666. Lond. 1684. 1685Z; Wallisii
Opp. Mathem. Imaxiine Vol. Il. Oxon. 1695.;
Saccherii Euclides ab omni naevo vindicatus.
Mediolani 1723. Usi sumus prneterea editoni-
bus Euclidis probatissimis, et ex egregiis, quas
nonnullae earum continent, observationibus cas -
selegimus, "quàe ad rem nostram facere vide-
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rentur. Inter illas potissimnm nominandae Sunt
Euclidis AMegarensis Geometric. Elem. Libri;
Campani Galli transalpini in eosdem commen- -

A tariorum libri; Theonis Alexandrini Bartholo-
z maeo Zamberto Veneto interprete in tredecim
priores commentatriorum libri; Hypsiclis Ale-
xandrini in duos posterions, eodem Zamberto *
Veneto interprete commentariornm libri Paris.
in officine Henr. Stephani 1516. fol.; eadem
deinde typis repetita Basil. apud Hervag. 1537.
fol. ;’ Orontii Finei Delphinatis in -sex* primes,
libros geometricor. Elementor. Euclidis Mega-
rensis Demonstrationes Paris. 1536. fol.;, Eu- .

. clide Megarense Philosopho,’ solo Introduttore
4 delle scientie- Mathematice, diligentemente re-
assettato et alla integrita ridotto per Nicola
Tartalea Brisciano Vinegia 1543. fol.; EuClidis
Megatensis Elementa Geometric’a restituta au-
ctore Francisco ’Ftussate Candalla Paris. 1566.
fol.; The Elementsof Geometrie of the most
ancient Philosopher Euclide of Megara translata.
ted into the- Englishe tong by H. Billingsley.

a Citizen cf London at London 1570 fol.; Eu-v
clidis Elementor. Libr. XV. une cum Scholiis
antiquîs a Federico Commandino Urbinate nuper
in Latinum conversi, commentariisque quibus-
dam illustrati Pisauri 1572. fol.; Euclide resti-
tuto dalVitale Giordano da Bitonto in Rome . -
1680. fol.; Euclidis Elementor. Libr. XV. per-
spicuis demonstrationibus, accnratiSque scholiis
illustrati auctore Christoph. Clavio Bamberg.
Colon. 1591. fol.; Iacobi Peletarii in Euclid.

I Elem. Geometr. Demonstration. Libri sex Lugd.
1610. 4.; Euclidis Elementor. Libr. XV. bre-
, viter demonstrati open Is. Barrov: Cantabrig.
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1655. 8.; Euclides restitutus, sive’prisca Geo-
metriae Elementa brevius et facilius contenu
ab. Io. Alphonse. Borellio Pisis 1658. 4.; Les
quinze Livres des Elem. Geometr. d’Euclide tra-
duits et comment. par D. Henrion. Paris. 1677.
8.; Euclidis Elementor. sex, libri» priores de:
monstrati ab Henr. Coëtsio. Lugd. Batavor. 1692.
12.; The English Euclide being the first six
Elements cf Geometry translated out of the
Greek with Annotations and usefull Supple-
mente by . Edmund Scarburgh. Oxford. 1705.
fol.; Andreae Tacquet. Elementa Euclidea Grec.
metriae etc. plurimis ’Corollariis, Notis etc. vil-I 7
lustrata a Guilielmo Whiston. Bomae 1745. 8.;
Euclidis Elementor. Libri priores sex item pun-
decimus et duodecimus ex Versione Latina.Feo-
derici Commandini’, sublatis iis, quibus olim
Libri hi a Theone aliisve vitiati surit, et qui.
busdam Euclidis Demonstrationibus restitutis a
Robert. Simson. Glasguae, 1756. 4. 5 Elementi
piani e, solidi. d’Euclide da ’Iacopo Maria Car-
lieri in Firenze 1769. 8.; Elementor. Euclidis
Libri XV. ad Graeci contextus fidem recensiti
etc. (a Georg. Frid. Boermann.) Lips. 1769. 8.;
An Exainination of the first six Books 01’ Eu-
clids Elements by William Austin Oxford. 1781.
8.; Elements of Geometry containing the first
six Books 01’ Euclid by 10h. Playfair Edinburgh
1795. 8.; The Elements. cf Euclid. etc. by Ro- a
bertMSimspn London 1804. 8. Praetereo alias
nonnullas editiones ab Ambrosio Rhodia, Georg.
Fournier. aliisque factas, pariter ac vemaculas,
quae in omnium manibus versantur, a Lorenzib. 1’
Hauffioque curatas. Addi debet Matthias Ans,
zug ans Rob. ’Simsons Latein. und Engl. Ueber-

a
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setzung: der ersten 6 Bücher land. des 11. und
12. der Elemente des Euklides, Magdeb. 1799. 8.

et; qui saepe Euclidem respiciunt, Thom.
Simpson. in,Élements cf Geometr)r Land. 1800.
8.; van Swinden Anfangsgründe der Mefskunde

s übers. van Gaab, Iena 1797. 8.; Gilbert die Geo-
met-rie .nach le Gendre, Simpson, van Swinden,
Gregorius a St. Vincentio und den Alten I. Th.

1798. 8. . . . . - ’Alias praeterea inFra nom’inabimu’s, maxime,
qui circa singularem aliquam ad Elementa per-
tinentem doctrinam ’laborarunt; vid. v. gr. Ex-
cursum de Theoremate Pythagoraeo, de Paral-
lelarum Theoria etc. ’ ’ I . I

Maximam autem commendationem"editianem
banc habituram esse confida ab iis, quae apera
et benevolentia viri de Mathesi ’dud-um meri-
tissimi atque mei olim praeceptoris maxime
colendi Christoph. Frider. de Pfleiderer., Pro-
fessôris Tubingensis, ei accessere ornamenta. Is.
nempe non solum consilio sua me adiuvare, .su-

,pellectilem litterariam, quam potissilnum in hoc
.studiarum genere possidet amplissimam et exo,
quisitissimam, liberalissime inihi impertire eius- V
que usum -concedere, verum etiam doctissiinask
dissertationes, quas in varias EuCIidis libres con-
sc’ripsit, nominatim Scholia in Libr. II. Ele-j
mentar.-.Euclid. P. I. II. III. Tubing.’1797.’
1.798. 1799.; Expositio et Dilucidatio Libri V.
Ele’ment. Euclid. P. I. Tubing. 1782., oui ac-
cadit Dissertatio iriser-ta Promtuaria Mathema-

, tico Hindenburgi Fascicul. 7. et, 8. p. 257. sqq.
if 44.0. sqq.; -Scholia in Libr. VI. Element.
Euclidis P. I. II. HI. IV. Tub. 1800. 1801.
1802. 1805.; Dissertatia I. Il. de Dimensione

z
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’Circuli Tubing. 1787. 1790., exact-pandas, et
hic denuo cum haminibus doctis communican-
das. permisit; quin etiam continuationem Schoa
liorum in libr. V1. Elementorum. quam peniu
tus clabaratam nandum typis exprimere potuit,
mecum communicare, et eius quoque liberum
usum concedere dignatus est, praeterea absera -

v vationes ’ etiam et varia passim in reliquos
Euclidis librqs notamina inspicienda nastriso Il
que usibus adhibenda dedit, et amnemihunc ,

-laborem tante studio adiuvit, ut, quidquid ex s
ea ad solidioris geometriae studiôsbs redunda-
turnm "esse speramus I utilitatis, illi nobîscum

’ huic. patissimum vira acceptum referre debeant”). .
Gratus etiam fatear, multum me ’debere ami-
citiae viri in rebus mathematicis versatissimi,
Carol. Frider. Hauber, Professaris Schôntha-l
liensis , qui ’collectam a se histariam Itentami-f
num circa theoriam parallelarum t mecum com-y
municare,-eiusque usum conCedere, et permib

’ tere etiam» voluit, ut, quae ipse dameret in
DissertatiOne publica Tubingae’1’793. habita.
,,Propasitionum de rationibzis inter se. dipersz’s de-
monstratianes’tt hic denuo lectori afferrentur.» His a .
opibus instructa ’pauca -erant, ubi meas quales-
cunque observatibnes addere possem, etrid pa-
tins curandlun-videbatur, ne nimia copia lectori

s medium crearetur. Ut vero omni, qua par est,
diligentia opus typis exprimeretur, humanissime
ac benevalentissime curandum susCepit vir doctis-

À" simas mihique amicissimus, G. A. Diesterweg, de

*) Ex quo haec scrips’eram,.placide obiit v. Kal. Octobr.
1821. vit momm probnate palmer arque eximia cruditinno
.insignis, cuius memoriam, qui cum novant, aulnes religion
colore nuuquam dosistent. s i l

x



                                                                     

. iuv lMathbsi, quam Bannae publice profitetur, du-
dam meritissimus. Illud pneterea rogamus le-
ctorat, ut -si qua forte utilis adhuc visa absence
vatio nos effugerit, aut aliud quid minus per-
fectum esse videatur, ,atque huic operi et Eu-
clidis manibus conveniat, id homini scholastico
plurimislaboribus distenta, qui non nisi’ subse- .
civas haras in hune librum impendere, paterat,
aequi indices ignascere velint. . In anima qui-
dem fait, reliques etiam Elementorum . libres,
aut cette XI. ac X11. subiungere, at pet mu-
tantes muneris mai rationes, novis subinde ac-
cedentibus negatiis, facere id non licuit. Scripsi
Stuttgardiae d. 5’. Aug. 1820. . je

. Q I. G. Canaux Gymnasii Professor.

4 Quum iam conscriptae ess’ent hae quales-
conque in se: primas elementarum libres o’b-
servations, in lucem prodiit Chrest’omalthia.

L Geometrica edita a vira dactissimo, quem mode.
nominavimus, Haubero. In qua quum praeter
alia pro asitiOnes 1-26. libii I. e Proclo, Saï
vilia, P eidereri schedis mscptis iisdem, quibus
et nos usi sumus, et, ipsius Hauberi observa-
tionibus. copiosissime et longe uberius, quam
nostrae rationes patiebantur, illustratae sint,
multa tamen etiam ex hoc libre doctissimo ex-
cerpere’, et in nom-nm usurn convertere adhuc

licuit. . r
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a De Euclide Geometra notitia historien
s collecta poüssimuml e Proclo, Savilia, F abricio,

Scheibelio. l
’Euclidem Geometram baud rare, quad etiam

primae- operum eius editianes, quas supra’iaml
notavimus, probant, eundem esse crediderunt,
arque. Euclidem illum Socraticum , Megaris
natilm , cuîus vitam descripsit Laertius li-
bre secundo, et iisdem fere verbis’ Suidgs v..
Eûxlu’drjç. De MegarenSi isto Euclide ita.
habet ’Diogenes ,Laertius L. Il. Segm. 106;
Ezixlez’dnç (2nd Msycigary raïa ngôç 71619745,
7’; Talôoç xar’ âw’ovç. --. Hoôç 105107 Quai?

ô Èopôôœçaç àgpz’xaaüm filait-won and raz);
lamoûç mtÂooôanvç peut? rôv 7017 Zæxpsitovç

relevais! 95.7.1. Ad eundem etiam pertinent illa,
Tauri philosophi apnd Gellium Nact. Att. L.
VI. c. 10. ,,Decreto, inquit, sua Athenienses ’
caverant, ut, qui Megaris civis essetx, si intu-
lisse’ Athanas perlent prehensus esset, ut ca res
ci homini- capitalis esset. Tante Athehienses,
inquit’,’ odio flagrabant finitimarum haminum *
Megarensium. Tum Euclides, qui indidem

a Megaris erat,. cum ’advesperasceret, -Athenas
ad Sacratem commeabattf etc. t Atque huius

-ipsius decreti meminissc videtur Thucydides
Histor. L. I. c. 139. sqq. ubi inter potissimas
causas belli Pelaponnesiaci banc quoque fuisse
refert. Itaque praeter reliqua v. c. marum di-
versitatem ipsa temparum ratio vetat Euclidem

’ Geometram pro eodem sumere cum Socratico
i110 aut Megarensi Euclide. Proclus enim libr. .
Il. Commentar. in libr. I. Elementor. refert:
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deÂhôrjç ô 1è crawlais: ovvœyayaiw 7:61.29,0;
péw son rai» usai? 112.deer ,i e quibus nominat’
maxime Eudoxum et Theaetetum, 2195018151590;
.ôâ ’Egarooâéwovç and upxoyâôavç, quin, ut

rem exactius definiret, addit: yéym’ts 35 01510;
à Haie .5212 .1017 optima Hzolspaiov, et notam"
ill Il lustoriam affert de Ptolamaeo compendiea’
sierem ad geometriam viam. desiderante, quant

N baud dari regiam (par) 52m flœallzxùv demande!
au fianceront? j- ut Savilius hàbet-nam in
editione Procli graeca p. 20. verba truncata ha-
beflt. tantum llzolspaïoç 59.516 acore dût-’67,
si de son moi yswyeroiav, in editione latine
plenius p. 39. Verbe conservata sunt) Euclides

, respanderit. ,Under, quum ab initia belli Pelo-
pennesiaci ad initiump regni Ptolemaearum in

I. Aegxpta plus quam centum anni effiuxerint,
Inequitprofecto noster .Euclides idem esse cum
Megarensi i110, qui noctu ad SOCratem ventitare
solebat. Hinc etiam patet, errerem .aliquem
inesse .illi Valerii Maximi loco .libr. - VIH. c.
12. 1., ubi narrat, Platanem conducteres saerae
arae* (quam nempe quum cubicae figurae esset,’

[Phi10pono referente Delii duplicare inssi’erant)
de made et forma eius secum sermanem con-
ferre canatas ad Euclidem Geametram ire-iuss
sisse. Quae relatio e01 etiam nemine erreris
convincitur, quad ipsum quidam Phtouem de

cuba Aduplicando labarasse constat; de Euclide
autem nihil tale narratur. Atque in: quidam:

L navimus, quis .Euçlides non fuerit, quis» autem
. ille fuerit, qua patria artus, baud liquet. Savi-
. lins ait, ex media certe Graecia natum exiStimo,

qui tam presse, tam accurato verborum daleau
scripserit, , ut ab eius formuliez phræibusque

i t

ils-Æ

in" SA

in

i



                                                                     

X8711

nemo- posterorum et in niathEmaticis excellen-
titun virorum unquam. vel latum unguem dis-a
cessisse videatur. De aliorum opinionibus, qui
Vel Alexandrinum, vel Tyrinm, vel Siculum e
civitate Gela oriundum cum esse,’at nullis pre-
babilibus argumentis valant, videatur Fabric. Biq
bli’oth. Graeca amante Harless. Vol. Il. p. 44.

let in Net. a. p. 46. .Id autem ex .Praclo.L. Il.
p. 19. Edit. Graec. et p.38. Elllt. Latin. scimus,
fiornisse cum tempare Ptolemaei Lagi, que
regnante .Alexandriae primas omnium cele-
brem illam schalam mathematicam aperuisse di-
citur, e que postea tot tantique nominis gea-
metrae prodierunt. . Maribus cum , l’appus. in
prooemio in libr. VIL Collect. Mathem. p. 251.
ait, fuisse mitissimis’, benignum erga alunes,
lpraesertim ces, qui mathematicasdisciplinas ali-
qua ex parte augere et amplificare passent, y ut
par est, non contentiosum (nyoçxgavarmàil),
sed accuratum, non. arragantem. Inter scripta,
quae Euclidi tribuuntur, maximam famam ob-
tinuerunt libri tredeeim Elementorum , quibus
plerumque subiuncti surit due, qui -Hypsicli.
Alexandrine vulgo tribuuntur de quinque cor-a
poribus regularibus libri. ,Antequam de iis dis; I
serat, Proclus p. 19. Edit. Graec. eut apnd Bac,
racium l. H. c. .4. nominat ces, qui anteEus
clidem vel generatim de Geametria bene meriti ’
sunt, vel etiam spriptis elementis inclaruerunt;
quos hic quaque’ refente liceat, nempe Thaleç
tem, Ameri’stum Stesjchori poème finirent, Pyn

Vthagaram , Anaxagaram, Clazamenium, » Deuc-
piden Chium, Hippocratem .Chium, lunulas
squadraturam invenerit, et primas-alguenta con:

x
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seripserit, Theadorum Cyrenaeum, Platonem,
et. qui eadem Fere tempare vixerit, Leodaman-

Item Thasium, "Architam Tarentinum, et-Theae-
tetum Atheniensem. ’Leodamante porro iunio-
rémvfuisse aît"Neoclidem,- huiusque discipulum
Leonem, qui etiam elementa composuerit, et;
diligentiar sit copia et eau earum, quae doc
cuerit;, atque ad problemata’* determinationem
queque adiecerit. Leone paullo’iuniarem fuisse
Eudoxum Cnidium , Amiclam Heracleensem,
Platonis amieum, qui the’orematum, geneialia-
mm numerum tauxerit, et praeter alia sectionum
queque (cenicaruim; ut. videtur) doctrinam a
Platane inchaatam, adhibita in ea quoque ana-
l si, uberiorem reddiderit, Menaechmum, Eu-
àxirdiscipulum, pariter cum Platane versatum,
eiu-sque fratrem Dinostratum, qui’omnemgeo-
maman ad maierem perlèctionis graduai eve-
nerint. Theudium lierre Magnesium elementa
co’nscripsisse, et maltas propositiones pardon-Ï
lares mugis universales reddidisse, Cyzicinum
etiam Atheniensem eodem tempera ’viguiSse, et
basquidem familiaritate coniünctos in Academia
finisse, "et varia alterum alteri probiemata pro-

.posuicse. Hermotimum deinde Colop’honium,
quae ab Eudoxo et Theaeteto prius édita fue-
rint, auxine, et multa earum", quae in, ele-
mcntis sint, (sévi maigrirai! noué) invenissey
Philippum denique Metaeum (sut, ut est in Ed.
Latin. Mendaeum) Platani’s discipulum ab ce ad
Mathesin adductum fuisse.- Addit deinde, luis
non multo iuniorem esse Euclidem, qui ele-
menta collegerit, et multa earum in ardinem
rcdegurit, quae ab Eudaxo, malta perfecerit,
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quae a Theaeteto reporta fuerint. .HincÎlvulge
Euclides Proclo aliisque (il oratzuwniç audit.
Haud pauca etiam earum, quae ab antiquiaribus
geometris aleviori calame perstricta vel pinguius
demonstrataufuerint, ab eo firmissimis et .on’mi
obiectione maiaribus demonstratianibus. fulcita A
hisse). Arque hune ipsum summum in daman!
strando rigorem, lucidumque per .omnia .ordiq .
hem, ac prudentem earum, quae ad rem;faaere
videbantur, jselectum se’mper in EuclideLadmiq
rati sunt viri remm mathematicarum peritissimi.
Notum’ est, Newronum. virum .divinum, da- ,
luisse, quad Cartesii’ alierunique,. qui calcule
tantum algebraico uti sueverunt, .scriptist se .
tatum dederit, antequ’am Euclidis dpctrinarsatis
innutritus fuisset. Et La Grangius, Peyrardo
referente, dictitare solebaç, geometriae studioo
sum, qui inane): Euclidis’ Elementis geametriam
hauriat, perinde facere, ac quigraeca et latine
ex recentiarum scriptis addiscere velus. l A
. Disputatum autem est .« sm- emnia, quae hoc

- die Elementarum nemine habemus», sint ad Env
clidem auctorem . referendaa - Nec veto illud
quaeritur, an omnia, quae .in Elementis .repec
riantur, ab Euclide primum inventa sint; H00
enim aliter se habere, et malta a. geemetris
Euclidis aevo superion’bms, la Thalete, .Pythan
gara, Eudaxa, «Theaeteto, .altiisque,» quus en
Proclo nominavimus,. .pmfectn. esse ,.. inan est
dubium. . Ea, quae ab ’antiquiaribus .illis; in a
venta emmy in «peniçctnun..ardinmnxfedegiese.
lacunas Exploviflse, .aolidas: ubique demonstra-p.
tiones, adieaisse putandus .est Euclides, atque in
satis .magna ipsi restat gloria. .-V.er;um Lenim

I
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rdinqucre voilent; alii centra, Euclidis famae
cimentes, si que in. Elementis manca videantur,,
quidquid minus forte perfectum depreheudun’t,
ab alia, nescio que, adiecta aut mutilata esse
pronuntiant. Atque cos quidam iure ridet San
villas, qui propositiones ,Elementorum tribuunt
Euclidi, idemanstrationes Theani, duabus k
fer: seculis post Praclum vixit. Quasi verra,
ait, allas unquam artifex suas edi valuerit con-
clusiones, l nullis adiectis .prebationibus, quad
nec philosophorum quisquam, nec medicorum,
nedum mathematicorum fecit unquam. Neque
autem. eadem indice, verior est Petri Rami
sentent-in, - qui (Schalia Mathematicarum Libr.
I. p. 37.) tam propasîtiones quam deman-
amadoues Euclidi abiudieat, Vuniversa, quae Eu-
clidi vulgo tribuuntur , elementa geometrica
Thconi attribuens, contra commune omnis and
tiquitatis testitnanium. Agndscit tamen Baume
iliqua sive IHippacraticae, .sive Euclideae gea-
metriae vestigia in Theane. Decepti fuisse, qui a
in: iudicaat, videntu’r titulo’, quem nonnullae
Elementarum editianes. v. c. Basileensis prae se
feront: ixia-557 9éme; 6117011650511, ex Theanis
Colloquiîa, sive Congressibus. Observat autem
Savilius. huius tituli. inneutro earum cadicum,
qui penes ipsum crant, ullurn reperiri vesti-
«giumï, nec a Gregorii aut Peyrardo quidquam
de en marneront. Antiquissima autem Zam-
berti vernie in fiente camper habet: ex Theoue
graeco .couunentatore, .interprete Bat-thalamaea
Zamberto. Et ipse etiam Savilius refen, in
tune sacrum codicum ad aram marginis adscripta.



                                                                     

l , l xxxesse ad decimum tertium librum hue verbe:
.EÔXÂEÆQÇ ô "à droguât avvaflpolaaç, 1:71! («il
goéties; Meërz’vôçov raz: filamôôyoç. 0811W d’à

ô enneige; miré en) Osaôoaiou roi fladûérag,
ut itaque collectia, elementarum Euclidi, ordi- q t
natie et dispositia Theani tribui videatur. .Ad- ’
dit autem: ,,magna carte Theonis 1ans, si in-
ordinata et incamposita in ardinem redegit»!
Sed, ne huic incerto scholiastae .fidem adian-
gamus, abstat, ut dixi, Procli et antiquierum
omnium auctoritas, obstat mirabilis et consuma
propositionum senties, ex quibus unam loco sua
si eximas, tata carrant compages et structura
neceàse est." f Rectius inique Ioann. Butee (de

I quadrature circuli libri duo. quibus adiectusest
annotatiOnum liber in errores Campani, Zam-
berti etc; Lugd. 1559. p. 209.) cas. quae in
exemplaribus graecis saut. demoustrutienes. Eu-
clidis esse censet, non Theonis, ita terrien. ut
nec ipse neget, aliquid subinde in demoxistra-.
tianibus de sua additum fuisse a Tlieene. Nec
multum ab’ ce disceduut Connuemdinus et Sa-
vilius. Commandinus quidam in prolegoxuenis
iniElementa Euclidis ver-ba illa: a): tôt! Üéwvo;
621101166657 ita intelligi passé putat, ut dicamus.
Theonem censeripSisse quidam commenteriez; in
Elementa, sed illas temporum iniuria periisse,

-quemadmodum et quae in. eadem Pappus. Alg- 1 ,
xandrinus scripserat, conservato tamen titulo,
qui postea ipsi Euclidi negligenter adiectns sit.

’ Postea’autem in eam sententiam cancedit. Eux
clidem quidam demonstrationibus suas proposi-
tianes stabilivisse. quad vel ex Pracli testimo-
nie ad I. 10. patent; at Theenem eXcellentis r

r

x
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ingeniî vîium Euclidis ddemônstratîones fusius.
pleniusqued explicatas in lucem protulisse; quod
apud’Proclum observari possit. ’Esse igitnrde-
monstratioues quidam Euclidis,. st et) modo Con-
scriptasî quo olim Theon Euclidem secutus
cas suis disrîpulîs explicavetit. ’Savilius autem
mou se mnveri ait i110. 6111100666311 titulo in vul-

dgatiè. anve scholio 5110 manuscripto incerti
maoris in suc codice, magis vero anctofltate
îpsius Theonis in Commentar. in Almagest. p.
50. (vide infra’ad .VI. 33.) * Ex eo nempe loco
apparue; novam Elementorum edîtionem (5x-

" 3min!) adornasse Theonem,-’in qua nonnulla ab
I ipso adiecta sinh. I Quae itaque jbi de sectoribus

dicaïxtnr, d una cum IdemOnstratione a I verbîs" inde:
M70 du and usque ad finem, Theoni’s esse
videri. Idemque iudicium ferendum-se existi-

’mare de multis’ in dècimo dlî’hro dlemmatiis et

fartasse propositionibus nonnullis. Alexandrum
Cette Alphrodiseum aliquot ante Theonem secu-
lis eam ,1 quae quinta est decimi in nosttis 1i-

v bris, citaré pro quarta. p. 87. commentariorum A
in priera Aristou-lîs , ut necesse sit aliquamfex.
praecedentibus, qugærtam sine (lubie, qlia sine
magna incommode same Carere potuissemus,
eius tempera ’ab Elementorum libro abfuisse,
vel Saltim’ cum tertia’ coaluisser Et quidam ul-u
tïmam decimi non dubitarese assumentum esse’
val Theoris; vel alterius ,potîus antiquioris ali-

’cnius (apnd Almmndrumt enim exstare -iîsdem
.,prope*verbîs), sed non ita perspicaci ingenîo,
utpôte àfalieno loco posîtam, nullam cum- prae-n
Cedentibus nCOntinùatîonem- habentem, ut. Si! à
dactissimo Perm Montaureo rectissime animad- ,
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s " ’ monversum. Ex bis omnibus se concludere-, süsi
videri, Theonis fuisse partes in Euclide panois.
simis quidem in lacis interpolando, explicando,
-augendo, ultra has nulles. Atque inlemdem
Sententiam plurimi deinde, non quidam illi Eu-

l . a , . . . - .chdls obtrectatores, sed anncl pattus ac panant
lubentes abierunt, e quibus porissimnm. nomi-

’ nand’us est Bob. Simson. ita tamen, ut ad Theo-
nem non mm gloria inde, quum potins vitupeq
rium redundet,’ quad nempe. tu; Rob. Simson.
in .praefatione suae Elementorum editionis ait,
ille, am: guicunque editor fuerit graeci ’textus’,
quem nunc habemus n multo plura, ac Savilius
aliique virÎ doctis existiment, et quidem in pea-
ins mutaverit, addenda scilicet, demendo, ont
sua miscendo, praesertitn: in libro quinto et
undecimo, Iquos iste editor non .lleviter vitiave-
rit, se. g. substituendo breviorem at paralogi-
sticam vice legitimae demonslrationis pr0p. V.
18., et ex hoc lihro auFerendo inter alia bo-
nam’ Euclidis aut Eudoxi rationîs compositse
definîtionem, cuius loco posuerit quintam su.
libri VIn, qua neque Euclidesfl, neque Archime-
des, Apollonius am: nllus ante Theonem vec-

  marra usus fuerit, cuiusque apnd illos nul un!
vestigium inveniaçur. Plnra praeterea alia in L.
XI. depravata esse mener. A!) luis igjtur nac-

- vis praecipuos Elementorum libros vindicare se.
tentasse, tollendo Falsa minimeque accurata.
quae pro veris et genuinis accuratissimî geonie-

l trae scriptis supposuerint imperiti editores , et
Euclidi restituendo, a Theone aliisve ab ce
surrepta, quae pet multa secula hactenus se-
pulta Aiacuerint. Quidquid sic, ne forte iniuati
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simus erga’.Theonem, ad quem Forte non-sa; Ï
i lum lista culpa pertinet, sufficiet dicere, tannin
graecnm variisI lacis .non ita ad nos pervenisse,
ut ex manu accuratxsszmi geometrae cum pro-.
fectum esse Credendum sir, plurima quidem in
eo perfectissimae denionstratidnis exemple esse, i
et baud pauca tamen temporis iniuria, eut edi.
liorum male vsedulorum vitio mutilata aut luxata
vidai-i , quibus quamvis sauce et circumspecte
medelam afferre oporteatn Quod ultimum sco-
phm Eleinentoxjum attineE, Proclus. L. Il. c. 4.
sul) finem asserit, Euclidem utpotecPlatonieae
scliolae amicum figurarum, quas vocant,» Plate.
nicarum, vel quinque oorporum regularîum con-
stitutionem potissimum in anim,o habuisse.

Caetetum Euclidi alia adhuc scripta tribu-I A
untur, en quibus geometrici argumenti sunt en.
quorum Pappus ,meminit Collect. Mathem. l.
,VII. Data (Aadoys’va) nempe ac Parismata
(IIopZôparœ). Et Data quidam ad nostmm nec
tatem» pervenerunt. Porism’ata autem, quae.
temporis iniuria perlere, post variai aliorum
minus prospera conamina Rob. Simson. denique
felicissime restituere inchoavit, arque edita illa
sunt in Robert; Simson. Oper. reliqu. Glasguae
1776. 4. p. 315-594. Proclus eiv trillait l. Il.
c. 9. adhuc librum de Divisionibus (flapi du)»,
çéasœnv), quem eundem esse nonnulli putant,
quem Mahometi Bagdedino adscriptum I. Dee
ex arabica latinum fie-citJ et Feder. Comman-
dinus Pisauris 1570. edidit, posteaquerGregorii
quoque operibus Euclidis adhmxit. Saviliùs
tamen an is liber Euclidis sir, dubitat. Prae-
terea illi adhuc a .quibusdam Introductio har-
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monica (Eiçuywyâ prowxà) et Sceau Cano-
nis (Kœraroflr) Kawdmç). et Phaenomena (Ocu-
vo’psm) vid. Papp. in Prooem. ad Libr. 6;
Collect. Mathem. et Philopon. ad secundum
Physicorum, 7 porto Optica et iCatr0ptica ( ’0--
fluxé and Karwrrpæà) vid. Procl. Lib. me.
5. et a nonnullis adhuc fragmentum De Levi et
Ponderqso tribuuntur, quae omnis adhuc ln;
.benmr, et baud ita magnai pretii sunt. Denique-
Pappus adhuc memorat L. V11. Locôrum ad
superficie"; (Tôymw n96; ênzça’uuav) filmas I
duos, i perîere pariter ac Fallaciarwn libel-
(T6 Zvyypappa Wwôœgt’mv), quem, Proclo re-
ferente, scripsisse, et in quo falsanun argumen-
Çaüonum fontes ac genets descripsisse videtun

Sed redeamus ad Elementa’. liorum plates
exstant codîces mscpti. Simon Grynaeus duo-
bus se in iis edendis. usum esse codicibus (lioit,
quorum alterum Laznrus Bayfius Venetiis. si.
terum Ioannes Buellius amicis suis suppeditn-
rit. Savilius pariter de duobus, qui panes
ipsum sint, -codicibus loquitur p. Il. AL neu-
ter suas codices accuratius descripsit. GregoriiÎ
nihil prorsusl de codicibus maquis, quorum
lectionem tamen passim in margine citat. in.
praefatiOne habet. Peyrarduin supra iam dixi-
mus, usum fuisse codicibus m’scptis quum pluv»
rimis, e quibus summamilaudem tribuiz codici

. 190 vel a designato, qui mm e bibliothecn
Vaticana Parisios delatus, postez: firerum com-
mutatione in Gallin Pacte, redire quidem Roc
mam iussus est, ca amen conditione. ut Psy-
rardo cum, dum 8mm editionem and linem per-
duxisset’, ratinera liberum reliuqueseçut. M
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V Ihuius libril manuscripti, (quem exeunte accula
. nono exaratum: putat) fidem plerumque tektum.

Peyrardus conformavit, aut Certe in qua (li--
i screpet me liber a sua editione sub finemen-
iusque tomi indicavit; ita, ut quidem ipse ait,

q ut hamm. lectianum* variantium gpe possit quis,
si velit, ihabere mscpti 190. exenlplar huic
pleine Congruum., Reliquos codices mscptos,

- qu’as viginti tres e bibliotheca tutu Imperiali
I conferre’ ipsi licuit, e quibus autem 10. Data

lantum carminent, quum ad secula multo re-
i’ecentiora réferri debere, et: quam plurimum
inter se convenire videret, initia quidem ope-
ïis saepius, postea autem haud ita multum com--
parasse videtur, duos, codices nempe 2375.
2762.- nan inter. eos refert, quos comparan-
rir.’ (Pvraeter hos, libras mscptos commemaran-
tur plures alii in variis bibliothecis obvii apnd
Fabricium Biblioth. Graec. curante Harless. Val.

1V. p. 48. sqqs , ’
. Renatis litteris prima operum vEuclidis no-

tifia ab Arabibus ad nos transivit. Illi enim,’
rerum mathematicarum inprimis studiosi eius.
Elementa in arabicum sermonem plus 3eme], ut
videtur, transculerunt, et ex una harum arabi-
carum interpretationum denuo latines ea ver-
tisse Campanus. vulgo .dicitur. Ï Puisse autem
plures a se diversas arabicas editiones, quae
saepius ab exemplaribus graecis mugis minus
qdiscederent, inde maxime pater, quad hudier
que plures nua a se invicem diversae passim
citentlrr. ’Ita v4 gr." in .Bibliotheca Bodleiana
Euclidis Elementorum ’ exstant libri XIII. prio-
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res arabica; par Isaac. Ibn Romain ex recen-
sione Thebit Ibn Korae v. Fabric. Biblioth.
Graec. Tom. IV. p.51. [bident p. 51. in Bibi.
Bodleianal citantur Euclidis Data arabica par
Zin Eddin Abhari, et Elementor. libri XV. à:
versione Adelardi de arabica, une cum com-
menta? magistri Campani, Novariensis. Et p.
52. in bibliatheca Collegii Universitat. .Oxan.:
Euclidesi de arte geometrica ex arabica lingul
in latinam translatus pet Adelardum Bathonien-
sem. Endem pagina roccurrit .Euclides» nrnbice
pet. Shemseddin Mahommed Alinuzi, ibidem-
que alii in Bibliotheca Leidensi et: Escurialen-si
cf. ibid. p. 76. Natissima apnd nos est en,
quae; Arabi Nassireddino tribuitur, et Hamac
impressa fait 1594. De hac editioue videatur
Kaestners" Gesch. der Mathem. I. B. p. 367.
sqq. et de »Schnurrer. Bibliothz- Arab. p. 458.
Sqq. , Savilius p. .143. a Baptiste, Raimondo banc
editîanem factam. esse refert. [Ex praefatione

i illius, quàm habet de Schnurrer.. patere videç
tur, non Versiorwm arabicam, sed commenta-
rium versioni inœxtum esse Nassireddini opus.
Caeterum plenius humer: huius Arabis aiunt
esse Khevageh Nassireddi-n , Mohammed Ben
Hassan, au: Ben Mohammed Al Tusi, i. e.
ortum ex urbe Tus pravinciae Chorasan, et
fioruisse seculo nostrae’ aerae decimo tertio.
Cf. adhuc Clement. Biblioth. curieuse Tom.
VIH. p. 158. Herbelot Biblioth. Orient. p. 46.
et; p. 665. Abulfed. Anna]. Tom. V. p.56.
37. Casifi. Bibl. Hisp. Arab. Escur. T. 1.31).
187. et Kaestner. l. c. p. 373. Plus ipsi su- i

A

h
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tem arabica versio cum en, quem Cempanum
ex arabica fecisse vulgo dicunt, non consentit,
saltim in pluribus lacis. ut observai: Peyrardus
in Praefat. Tom. Il. ,ubii versionem Campani

îprop. I. 7. et eiusdem propositionis versionem
gallicam ex- arabica Nassireddini factam exhim
ber... Pariter in ’pr0p. I. 2. Nassireddinus va-
rias, qui obtinere possunt. casus separatim ha.- ’
ber, Campanus cum graeco consentit. Eodem
macla circa parallells Nassiredrlinus, ut infra
videbimus, in commentario pr0positioni ad-
iuncto propriam sibi demonstrationem habet,.
Campanus. eam tantum. quae in graecîs exem-
plaribus habetur. In theorematis etiam Pytha.
goraei demonstratione additae sunt in Nassired-
dini editione alias a situ quadratorum ex ca-
thetis variato petitae, ut vel e figuris adiectis

(panet. Pariter - etiam! differunt inter se in duo
china de rationibus compositis Campanus, qui
definitiouem, quae vulgo est .VI. 5.. non habet,

a et Nassireddinus, qui habet aliquami a vulgari
i113 haud. multum discedentem i-(vid. Plleiderer.
Schol. in V1. Elem. Euclid. P. IV. p. 15.) Cae-
terum, quae primurn typis expressa’ fuit Ele-
mentorum Euclidis editio latine, apera Eber-
hardi Badtolti Venet. 1482. fol. cuius. descri-
ptianem dedit Kaestner. Lips. (1750. 4. conti-
net eam, quem vulgo a Campnno ex arabico
factam esse dicunt, versianem latinam. Schei-
belius tamen (Zwey mathem. Abhandl. Breslau
1507. p. 19.) refert, in sua exemplari editio.
nis huius rarissimae, manu editioni, ut pateat,
cooeva, in margine notatumesse ,,liber Ele.



                                                                     

mentorum translatas I ab Adhelardo Rothhatep
mensi ex ydiomate arabica in latinum suh

[Commento .Campani .Navarensis, ut itague Cam-
panus commentarium tantum in aersionem Adhe-
lardi scripsisse videatur. Consentire cum hac
opinione :videntur en. quae supra è Fabricii
Bibliothec. Grâce. de versionibus arabicis. vel
ex arabica factis attulimus, ubi pariter de Abe-
lardo illo sermo est. E graeco textu autem
primum latine versa prodiere Euclidis opera.
edita a Barth. Zamberto Venet. 1505. fol. (Li-
bri XIV. ’Elementarum latinam interpretatiOnem

Einleiti zur mathem. Bücherkenntn. ’1. St. p. 2.)
Ah hoc inde tempore saepius, ut et supra di-
ximus, et iquidem junctim primum 1516., non-
nunquam etiam separatim, prodiit utraque Ele-
mentorum versio, Campani (ita eam vocare li.
caeat) et Zamberti, quae saepius haud-leviter in-
ter se differunt. ’ Quam plurimas aperum Eu-
clidis et Elementorum potissimum editiones me-
’morat SCheibel. l. c. I. St. p. 1. sqq. 5. St. p.
473.4.sqq. et p. 521. sqq. 9. St. p. 264. In-
signem inter antiquiores locum habent editiones

tFeder. Commandini et Christ0ph. Clavii, que!
rum utraque etiam scholiis et commentariis 11-"
lustrata- ac saepius prelo repetita fuit, inter re-
centiares potissimum Rob. Simsonis editiones
latina et anglica’ memorandae sunt. Reliques
omnes, quae nabis innotuerunt, aut apnd alios

’ memorantur; hic perceusere longutn et ab hoc
loco alienum videtur. Praecipuas earum iam
supra nomiuavimus. De reliquis praeter Schei- -

n

pim-

.a Georg. Valla faCtam ad 1498. habettScheibel. s
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5helîuin l. c. vide in Bossii Disèertat., qua con-
tenta Elemençorùm ènunciat et simul de variis
editionilms post Fabricium nonnulla disserit
Lips. 1737. 4. et potissimum ipsum Fabriciuml
Biblioth. Graec. cd. Harles. Vol. 1V. p.’53. sqq.
In bibliothecis, ut ibidem memoràtur, extat

  . hébraica adeo Elementorum versio. 1
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l Omnis, quae a rations suscipitur de aliqua r8 instituât);
debet a clefinitione pmficisci, ut intelligamr, quid si: id, de
quo disputait"; e Cie. de Ûffic. I. 2.

Primam L. I . definiüonem dudum fixera , qui reprehenderent,
’ quad quid punctum non sit, dicat pétilïs, quam quid sirCOVid.

Rami Schol. Mathcm. L. VI. Ffancof. 1599. p. 141. et Savilii
Praelectiones in Principium Elem. Euclidis Oxon. 1620. p. 51.

’ Nove negavefim, esse in hac observaüone aliqnid val-i. Argue
ipse etiam Proclus fatetur Euclidem au; cinoçpîaewçi. e. negatiu

explicare punctum , addens: aux) 7&9 et ânoçanxol Un: 7:90;-
q’xovas raïs viande. Vid. Procli Commencar. in Lib1j.I. Euclidis

Basilr1555. p. 25., in qui: excusatione Savilius quoquc acqui-
escit. Cf. miam Edm. Scarburgh. du: English Euclide Oxford
1705.,’ qui p. 1., ira habet: The definition of a Point i3 plainly

negutivp, and no otherwise informs us, whatn Point is, than
by telling us, wha: ’tis not. Yet in many things , that are in
nature mes: simple, these kind; of negative Definitions are
sufficiently instructive: though no: to the Essence cf the Thing
defined, yet very well to the Use, du: 13110 be made thereof.
Sa here a Point Iis defined by a Negation cf purs. VVlüch
Definilion in respect oeragnitude, du: wàs next to be con-

l



                                                                     

EUCLIDIS v
ELEMENTORUM

LIBERPRIMUS.

. DEPINITIONES.
1. Punctum est, cuîus pars nulla. I

bident] u divisible inca pana, in instmcdve or preparatory (a
me light underannting cf du Domine of Magnitudez, and laya
down, nwhat conception of a Point in hereafter used, on: mefull .
in Geomet.y, muner to have no parts. Winch in milicien:
for the prenant to an Geometrician. In multis, ait, relut; aim-
plieissimîs eiusmodi definitionea negativu enflions non quidem

ad rem itpsnn declarandam , anamen qu’o facüins usai, in quem

kadhibeantur, inscrvire possint. Ira lune definitionem mga-
tivam puma refen’i ad comparationem quantitatum, que ex
partibus compositae. sinf, Praeparare itague min-mm ad melius
intelligelldan) doctrinam de quantitatibu’s, et docere, que sans",

vel1quem in usüm Geometrae voce punctum utantur, nempe
pro eo, quod non bahut partes. Quod quidam in pragsemin
sufficiat Geometraeu-Praeterea id quoque inEuclidia dofinitiono
vituperarum: nounulli , oued non dt convertibilis , vol , ut ahi:
verbis rem enunciem, quod eadem definitio in alia pluma, praeter
Punctum, quadra; unitatem nempe in numen’s vel [empare
consideratam patina: mmas partes habete. Quod etiam Proclus
concedit, .ac non solum punclum ait assa aimois, sui tamen
solum de «(de a)? yawpetçunhl 4511p, unde Geometrae haec de-

finido sufficero possit. Vid. Proc]. l. c. p. 26. et Savil. l. en!»
53. Atque haec, quae inter uniment ac punctumïnlerlcedit

z



                                                                     

Il . ELEMENTORUdVI
, fi”. rempliai 0è , prince. (inlan’ç.

analogie, causse fuisse videtnr, car Proclo teste l. c. Pythagoraei
pùtictum dicerent paraiôœ «potlafloïaav 33m0, unitatem situm

adsumentem. Cf. Savil. p. 60. sq. Playfair. Elements of Geo-
metty containing 111e lits: sixüBôoks cf Euclid. Edinb’urgh 1’195.

p. 341. pariter monet, Ïiaud convertibilem essehanc definitionem,
quad camer: 3d naturain definitionis rite formatae pmineattnon
enim en omnia, in quibus nullae sint partes, vel quae non
hibeant magnitudinem, illico puncta esse. Ipse igitur defini-

. tionem liane affert, punctum esse, quidquid’positionem habent,

1a: non magnitudinem. Optime hac de te iudicare videtur Ro-
bertus Simemms, qui*in Anglica Elementorum versione London.
1804. p. 289. sqq. observât, definitioues 1. 2. 5. 5. 6. magie
per9picuas fore, si a considemtione val definitione emporia
initie facto, ad superficiem , in que nulle sir: crassities», adeoque
longitudo saltem ac latitude considemndae veinant; a super-
ficie ad lineam,"»oninis etiam latitudinis expertem, et alinea

idenique and punctum desceridas , quod quum nec longitudinem
habcat, saltem ut terminus siée extremum lineae cogitai possit.

etiam Clavii Elementa Euclidis Libr. XV. Colon. 1591.
I p. 1. et BoreHii Euclides’restitutus, Pisis 1658. p. 5. Sq. Atque

hac rat-ione evitari poterunt, quae ex Râmo, aliisque notavimns,
obiectiones. .Punctnm nempe cri: , "tin defin. 5. dicitur, arien:
a)": ygappfic. Itaque defin’itio renia supplet defeetum primats.

At banc ipsum tertiam definitionem Savilius l. c. p 60. repre-
hemæ, quad sit a posteriori; pariterqne p. 64. similein lineaer
definitionem est eadem ratione absurdsm esse dicit. Recte ilie
quidem, si quis, haud ante expiieàta iinea, punctum, eut,
superficie. haud explicata, ilineam ita explicare velit. At, si
Roberti Simsoni more a definitione emporia fiat initium, atque
inde ad superficiem ,. a superficie ad lineam , a linea deuique ad
punctum descendu, i. e. ab eo, quod maoris compositum est,
ad simplicius, petite: id licebit, arque a simplicioribus ad.
magis composite: ascendere. flirte etiam plures Geomettae aux.
lissimi , v. c. e uostnu’bus Kaestnems , Kalptenius , Loredzius,
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, LIBER ruinas. j 5
2. Lineà autem loxÎgitndo non lata. V’

MatthiasA nliique eundem, quem Rob. Simsonus, in hi: explica-
donibus ardinem seani snut. Caeternm notat Savilius, quod
apnd Platonjm, Aristotelem, aliosqne ventes "in"; vocetur,
id apnd Euclidem ac Matliemuticos messe oypeïov. vDeniquc pater,
net-ameuta eut alia qnocnxrque modo perfectam puucti imaginem
cxhibçri nunqnam passe. p

À D E F. I N. I I. V
Haine quoquc definitionem repreheudit Axistoleles Tapie.

VL, quod per negationem dividat genus. Rame [amen Saviiius
1. c. p. 64. monet, id saepius fieri, nec repfchendi pesse; qui
v. c. brntnm definire velit 507w (noyer. Neque etiam,,monente
papier SaviJio, sola negatioue tonstat haec definitio, ut supeiior
pnncti, quum gents llabeat positivum, langitudu. Ve], ut
Proclus ait p. 29. T6 Fia: aypeïov, ni; néwwv dam: raïa: [4575.9157
(Titi pain]: 117: «brownienne 30:90:55 11)». à? 7911,44)sz 117 gênante:-

çœ’nxüc, 15 ai duopanxaîf i à"! [du ydç pâme, «(il rating 117c

tu; amidon nhovdçu égayions; 5717.0111): dé (de 107v 56va zwa-

gefiowa dtaaraioeaw. «En 7&9 à) 16 chiade un! dfiaûe’c 30141.

Et vulgo etiam, ut Apoilonius apnd Proclnm monet, lineae
notionem habemus, quum itinerum longitudines metirivolumus.
Tum enim neque de latitudine neqne de altitudine vel profunditate

, vise quacritur, sed de locorum tantnm distantia. Notiones nempe -
puncti, lineae, superficiei non niai abstractione, mailing formano
tut. Cacternm aÎii, codent Proclo referente, lineani dixere esse
(760w 0111451011: fluxnm panai, alii 14575190: zig? 27 dudotarov, A .n-I

titatem unicanf habentem dimensionem, Savilio indice, vert: [Id-q
que, sed ad natnram lineae explicandam non mm accommodera et
Euclidea defiuitione minus perspicue. In. definitione sexta, quae

- pariter pro complemcnlo secundae haberi potest, ut defin.tertie
pro complemento primae, y94144122 «égara 1:17: c’mqmydac esse di-

cuntnr, et Rob. Simson. addit, dici etiam posse, Iiueam. esse
terminum communem dual-nm superficierum Continue posi-
darnm, .vel linesm dividere Imam caudemquo superficiem.’ in

tuas partes continuas. Caetcrnin, ut Scarbiugh. moue: (the



                                                                     

6 V rELEDIENTORUM
7’. Podium? de siéent», amusiez. .
(Y. Eiiâeîœ nappai s’arw, in; 35 ïaov ne"; Ego.

Munis angelets usina. V s
Engl. Euclide p. 5. sqq.) Iinea, qiramvis fluxus puncti dicatur,
haud tamen consistit e punctis inxta se positis. Quum enim
singula puncta muni carcant magnitudine , . decem etiam mini:
punctorum iuxta se positornm nullam cîfiœre possuutiongi-
tudiuem ; puncta itaque punctis addita nunquam lineam efficiuut,
nec ulla pars Iiueae est punctnm, sed puuctorum Buxus ima-
ginem saltem lineae continuae exhibes. Cf. Peletar. in Euclid.
Elem. Geom. Demonstr. Libr. V1. 11510. p. 3.

DEPIIN. III.
De hac definitione supra ad defiu. 1. dictum est, esse eam

quasi compiementum primae. Caelerum Proclus p. 28. et ex
en Saviiius 66. monent, esse linens, quarum terminos ex-
lnibere non possis, v. c. lineam ex une! parte finitnm , ex airera
infinitam, i. e. oui ex hac parte mini fines assignentux, vel
etiam limans in se ipsas redeuntes. ,,Sic nimirum sole: Euclides,
(Iverba sunt Savilii) quam recte docti viderint, posita semel de-
finitione alicuius generis, sine une divisione transite ad deli-
nitionem alicnius ex praecipuis speciebus, quod reliquat: fartasse
proposito suo minus iriser-virent, sut elemcutari institutioni non
canent accommodatae. Sic hoc loco, cum posita definitione
liufi: consequem esset, ut lineam dividerct in ânitam ct in-
finitam, omissa infinita, finitam soinmmodo, in bac tamia
definitione auingit.fl Mihi qliidemï’idetur Euclides, omissis,

quae ad rem proxime non pertinerent, dicere voluisse: si qua
lineayfinita est, termini cites [muera appellantnr. Cf. Clavins

ad li. l. ’
DEFIN. 1V.

Primnm de sensu verborum: 171w if l’eau roïc ôqz’ Eau-

rrîc UTIfiet’OIG safran, disputatur. Proclus 1mm, Eudidem bis
verbis innuere, ,56ny tînt simien! î’aoi’ «arille»! 844’on ici



                                                                     

Liman sumus. 7
3. ’Lineae vero extrema, sunt puncta.

4. Recta linea est, quàe ex aequo punais in es
skis ponitur.

(kgendnm fifi) plaidât? t’a-:7132, admît: amusie»! i. e. rectam [nm

ex aequo pnnctis in ipse sumtis iacere, quando spatium, sen
distends inter duo eius puncta extrema aequale sit ipsi iiuene.
At recte monet Boreliins, Euclid. restitut. p. 4., Iignorari,
quidnam ipse distantia sir, ueque id ab Euclide expositum esse.
Clavins p. 2. liueam aequaliter inter sua panons exteudi dicit,
in qua nuilum pnnctum inlermedium ab extremis sursum au:
deorsnm, vel hue tuque illuc deflectendo subsnltet, in que
deniqne nihil Huxuosum reperiatur. Vernm etiam haec expo- i

’sitio obscurà videtnr BoreHio l. c. quod omnis illa vocabula
suppouant, lineam rectam iam esse cognitam , illud enim esse
flexuosum, quad non sit rectum. Kiügelius (Mathem. W’ôr-
terbucb Th. HI. p. 447.) Euclidis ver-ba. id sibi’velie putat,
rectam lineam cam esse, cuius singnhe partes similem formam,
eundem. ergs se situm, liabeant, in qua explicatione notio
eiusdem situ nonnullis foi-tasse obscurs videbitnr. Alii éditer
Euclidis verba explicavere. Arques: 113.66 ipse interpretationum
diversitas sans indicat, non sine causa Savilium p. Tl. dicere
,,hanc definitionem mihi liceat bons cum venia omnium inter-
pretnm tain veternm quum recentiorum non intelligerefl Atque
in eundem, sensnm Pfleidererus Thes. inaugura Tub. 1782. ait:.
,,Definitio Iineac rectae Elem. Eucl. L. I. Def. 4. nuliius est
usas, ac re explicanda obscuriorfl Adeo, ut Savilius ait. rem
maxime perspiensm perspicue definîre aliquando difficile: est.
Quum trempe dcfinitiouis negotium in eo versetur,’ ut rem
minus sut imperfecte cognitam per characteres eius distinctives
expiiez-mus , notasque , quibus iila ab omnibus reliquis discerni
posait, aîferamus, patet res onmium] simplicissimas, quamvis
omnium coulis obversantes satisque notas, vix per cliaractercs
adhuc simpliciores expiimisatque explicari posse. Omnes no-
vimus, quid sit atrnm, quid album; et quis alteri id se ex-
plicare pesse, sibi persuadebit? An linea recta hue referenda



                                                                     

8 1 ennmeufronum ï
é. iEmpoËsIem de grenu , si peine: nui-filoitog prives!

u . .5’. ’Fnupavet’dg de négaton, nappai. q
Ë. ’Evtt’mdog ,qêqufla’ælewi sur? , 57’119 55. ïao’u frais

Ipl’ëawfig andains; usina.

i » . . - . . . V.ait, equidem non dixerim. l Illud tamen certum est, id ipsum,
qnod rectumssit, adeo simplex esse, ut difficile certe sit, no-l
lionibns simplicioribns id efferre. Unde etiam tain variae lûleaè
rectale defiuitiones ortae essetrridentnr. Aiii enim-(atque in
[ne etiam deiinicionostra quarta est apnd Càmpannm) dixere,
liueam rectam eam esse, quae minima sil; inter cosdem terminos,
quad ipsum etiam Arcbimedes non quidem ut definitionem iineae
reçue, al: ut Mpfiavdpss’ov ponit in Praefat. ad Libros de Spbaera

, «Cylindre; alii v. c.,s Proclo referente, Plato: ’cuius puncta
extraira chambrent media; alii: cujus omnes- pattes omnibus
congruent; alii: quae unajratione inter duo puncta duci possit:
aiii aliter eius naturam e’xplicare studnernnt. Maxime nabis

’ cuider en, quem Kraftius Geom. Sublim. p. 2. a C. Maiern
sibi’traditam exhibet, iineaekrectae definitio, qua es esse dicitur,

* quae pires utrumque extremum (vel etiam cires duo pnnctal
quaecnnque gin ipsaj suinta) tanquam polos circumvolnta situm-

suum non- muter, quo sensu etiam interpretaripqssis eam,
que!!! Proclo referente veterum nonnulli dedere, definitionem:
in: 1077 «spi-tan! [45967er ml pives. tuque. .eodem fera
sensu. Austinus (An Examination of the first Books of Euclids
Elements Oxford 1781. p. 2.) Euclidis definitionem intelligi de-
bere contendit. Cf.. etiam Playfair. Elem. of Geometry p. 1.,
551. , sq. cuius definitio eodem fere redit. -Et Saccberius (En-
clides ab omni naevo vindicatns Mediol. 1735. p. 71.) xectam
lineam, quae ex aequo, sua interiaceat punch, ait necessario
talons esse, utzcirca duo .iila immota. extrema m’a puucta non

tpossit ipse in paiteram pattern converti, v. c. a laeva parte in
dextram. Ex hackdefinitione oousequitnr, pet duo puncta non »
nisi Imam rectaux trsnsire, adeoqne dues rectale spatinm non

. I g6161- x

1

a I .... .,--e.....-.-..
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5. Superficies pantelm est, Aquold loàgîtùdînem et

latitudinem tantum habet; L p
. Superficiei vero extrema, saut-[inane Ç ,

’7. Plana; superficies est ,. quae ex aequo mais in ca

siüs. ponitur. - X ’ e

s

comprehendere, nec segmcntum commune habere, Ex hac
ipsa defi-nitione etiam facile nomme au: regulae, ml quem duci
solent-lineae rectale, examen insLiLui ’potel’it. Norma nempe
circa sa ipsam circumvoluta eidem lineae congruelfe debebit.

, D E F I N; V.
Superficies, ut Proolùs monet, dici etiam potest, terminus

’ corporis, vol, ut Rob. Sim’son. nddit, terminus commlmis duumm

gorpoiruim continue positm’um. Neque igitur pars èorporîsieril:

superficies, vèl , ut aliter dicamus, .superficios superficiei impec
site). nunquam corpus eificiet. Cf. (Lieu ad def. 2.

, r D E F .I N. V I. ,I Banc qlloque definitioneni in: effen’e possumqs: ’ni qua su-

perficies finita est, flues eius sunt liueael haquc linon mm-
quam partem superficiei commutent, nec pliures iuxta se potin.
lineae superficiem efficient.

DE FIN. an I. v lI In hac delinitione verbal 185 l’oov pnrem arque in definitimo’

quarta obscmîtatem habent. Pmcltis quidem simili lotionne luce

Verba cxplicat arque in aefinjtione linene recta: superficiem
nempe plànam aeqnalcm esse dicàintervallo multum recta’um,

*qu0d Savilio indice est nonquidem obscutum per obsctu’ins,
Ied plenum et perspicuum pet mer-as tenebnw explicare. Cla-
viua aliquante clarine; in ut mediae partes ab extremis sursum .
deorsumve subsultando non recedant, vel in, ut superficies
lmbeal; incisum afigulisA, nihil anfractibus, nihil amincira,
nihil Iaclmosmn. Endem tamen, quae Borellius ciron simîîem
lineae rectae explicationem monuit, hic quoque valent. Neque
reliquorum explications difficultatibus 2219::le Unde etiam
alii alias superficiel plume defim’tiones dederunt, sânüle: fera



                                                                     

10 ELeMizN’ronuM

. V l
9;. iEm’mzïog 0è janvier ëmîv 9; ëv êmnëôrp d’un

79:27!qu «imaginai! dlkrflwv, and mi Ën’z eüâezfaçç

«upémw, 71969 dlloilag 1:54! fgœypoîw adhuc.
. 3’. "(hem 8è ai negræ’xovow in» elpqps’vml f) yœvîav

nappai GÜÜGÎIXL (Jeux; eüûüyguppog addenda yœm’a.

1) Hermann haha: Ed. Paris. ex Cod. 190. Reliquae
«lignines et W158. onüttuut llano vocem, quam cette nemo

chideravem. I * i
ils, quibus ad def. 4. rectam queque lineam explicatarp esse
odiximus. v E quibus reliquis praeferenda videtur ca, quam Proclo
teste iam e veterib’us quidam exhibueruut, superficiem planant
eam esse, cuills omnibus. partibus rectafipplicari possit (97: mît»
raïs pigeon! 563ch êtpappôën), val, ut paullo distinctius haha:

Rob: Simson., in qua, ennuis utcunque duobus punais; recta
linon inter filin rota site est in istapsuperficie. Id ipsum etiam
Euclidis defiuitionem dicere, lcouteudit Austinus Î. c. p. 3. et
fier?) Nomiu. Geometr. edit. a Cour. Dasypodiopin Editione
Euclidis ab ipso curata, qui 35 i’aov «eh-ru interpremtur: new-
10le ùpappo’Çu. Atque liane determiuatioueni in Elementis Én-

elidis, ac nominatim L. X I. l’rop. 1. 2. 3. supponi, menant Simson.

et Pfleidererus l. c. p. 2. Campanus habet: Superficies plana est
ab una linea ad aliam brevissima extensio, in extremitntes suas
en: frecipiçus. Caeterum nocaudum adhuc est, quod etiam
Proclus mener, apud Platonem et Aristotelerù Enheà’uu supins
pro Ëfllçohifla in genere sumi, Euclidi contrasuperficiem planant
mitan vobe ininéôov notari. Addimus (ionique, onmia, quota
in Eîcmcut. libr, ’I-IV. et deinde L. V1. dicuutur, ad delinea-
lieues salçem in superficie plana factas referri dobere, etiam ubi

haec rani-ioda non expresse aâiiciatur. x

DÉFIN, Vin.
Rob. .Simson, manet, ancrai-i huius definitionis id consilinm

fuisse videri ,i ut angulum sensu generaliore, sumtum explicarît,
non cum saltcm , qui a duabus rectis, verum etiam cum , qui,
ut nonnulli irolunt, a recta et calva , vcl a duabuç minis du,

z



                                                                     

unau ruines. , Il
8. Planus autem angulus est in plano duarum li-

nearum fisc tangentium, et non in directum positurum,
alterius ad alteram inclinatio. i

9. Quando vcro Iineae dîctum angnlum continentes
rectae surit, rectîüneus appellatur ungulus.

citur: (Hinc etiam in deiiu. 9. separatim de «mg-:110 rchiIiuco
senne-est). A: verba ën’ saiôen’ao, quae salis perspicua shit, si

de duabus mais sermo sit, vix imbere sensum, quum de rei-La
et curva au: de duabus survis adhibeantur. Videri igitur liane
definiiionem parfiler ac definitioncm anguii segmcmi, ut et ca,
quae de angulo semicircuii et segmentorum anguiis habeautur
lib. I". Prop. 16. et 51. additamenta esse editoris minus perm.
Et iam Vivianius vocem 3.712650: expungendam, et omnia ad
lngnlos rectijiueos restringeuda esse putaverat. Vid. infra
Excurs. ad L. HI. 1(5- Procius autem ad h. I. malta de va-
riis angulorum generibus dissent, qui vel a variis carvis, vel
maxime a. diversis circulis, vel etiam a recta et circula conti-
neantur. Sed ad clamenta ceitc angines non rectilineos haud

i patiner: iure pronunciat Playfair. ,
Cactcrum ad hanc definitionem monendi fueriut (irones,

magnitudiuem anguli, quad et ipsa defiuitio immit, non a
Imagnitudine rectarum angulum compiiehendevntiuni (crura v0-

cant), sed a mutua earum positione pendue: Pluictum, in,
quo cuira anguli concurrlint; verticem vacant. ,

DEFIN.IX. iDe hac definitione ac praecedente iure sentit Pfleidererus
(Thes. inaugur. Tub. 1784. p. 2.) ,,Definitiones hue proprio
lantlrm, ad quid notia anguli spectet, innuere, non notionlern
ipsam declarare censendae surit: alias idem pet, idem, obscurum
pet aeque obscurum explicare iure reprehenderentur. iIIinc etiam’

millas eardm deprehenditur usas ad propositions de aequalitaxe,
inaequalitate, et generatim. ratiqne mutua ac magnitudine an-
guloru’rr stabiliendasfl Atque hoc suffi’cere videtur ad defen-

dendum in hac te Euclidem contra acçusationes receutiowum

3 I
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l. "010w 6è «Maïa 575 culbuta! maâsîoa un;
êçsëfic yœm’a; i’oaç’dlÂ’q’Âmg non), 0’931) «fumige: 1:51!

ïawv renvida! écru. ,uaà a; àpeotmvîa 6619810: unifieras

xaleîmc ëtp’ fia! Ëqaæ’ocayuw. I I
ai. ’Apflleîa’yœviu s’affine]: pattu)? 69.959

zfi’. ’OEeZd 8è; fi éléaowv 6906s.

"1’. "0909 émiai, 6’ cwo’g écru négus.

« lô’. 210mo? Eau, c6 45m5 culas 4j www 39m1! ne-

ptszo’pevov. i i s I .té. Konlogiarti opina mutation 6nd puîg flaflflflîc
metsxcipwov, white; nsgtrpe’çez’a- n96; 573,, cicp’êvôgp

. . I a u
camelot) mon! c’on son alunons uszpë’uw’v, nana; ai
agognîncovoat coûtant: 2) ïaou simulons est».

2) Ed. Paris. Cod. 190. vei a, et alii plures Codd. ad-
dunt: 1:96; n)» tu; mixiez; neguprfgeuw, quae verba tamen,
consentientibus etiam de Lamine et Prony in relatione ad In-
stilut. Franc. facta, pro mer-0’ coque inulili giossemziteIha.
benda videntur, et recta in reliquis Edd.’ vsiiisquo Co-
dicibus desunt.

quorundamhi» c. Ohmii (Kritische Beieuchtung der Mathem.
iîberhaupt, onduler Euklid. Geom. insbesondere). i

. DEFIN,X;XanAngulos deinceps positos wifi àpeErîc yww’asEuclides appelle:

filas duos augulos: qui ab nua linea in alteram incidente fiant
l ex utraque parte liueae incidentis. Caeterum vox «un: in

Defiu. 8. monente Savilio ad angulum rectum et obtusum ap-
plicau sensu generaliore sumenda est.

y DEF1N.XIIL
Distinguendum esse docet Savilius inter 39a. terminum,

et perimetrum sive ambitum figura. In triangulo v. g. quad-
libet lattis pet se sumtum son: est, sed omnia latere simul suinta
perimeter. -Caeterum Savilius verba hase: son: 30th! etc.
nullun ait halicte definitionis faciem, sa! vocabuli potins pet

se
l

....-.----.4
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s Liman ramas. . 13
10.; Quando autem recta super rectum insisteus an.

gulos deinceps ’aeqnales inter. se facit, recuis est mer-
que aequaiium angulorum: et insistens recta, perpen-
dicularis vocatur’ ad cum, super quam insistit.

11. Obtusus angulus est, qui maîor recto. .

12. Acutus autem, qui minor recta.
l3..Terminus estq quad aliçuius est extretnum.
14S. Figure! est, quad ab aliquo vel aliquibus ter-

minis cantinetur. A i15. Circulus est figura plana ab una liriez contenta,
quae vac tur circumfercntia; ad quam ab une puncto
earum, quae intra figuram posita sunt, cadentes omnes
rectae aequales inter" se sunt. ’
suum synonymum explicatianem esse, consentiente Scuburghio,
qui luce verbe glassema esse punt margini primum adscriptum.
Etpsane, si desint, ait-ma ca desideraverit. Rob. Simson. hem:

definiüqnem asterisco notavit. . A

i ’ D E F I N. x I v. .Natandumi vocem 0117M figura. ab Euclide non de lignais
tantnm planis, aut in superficie aligna positis, sed, ut deû-
nitio lxaec innuit, de corporibus quoque adhiberi. Patet-id e
dcfinitiouibus quogue prismatum, pyramidum , conarum, alio-
rumque cor-porum, quae ad initium libri XI. habentur.

I D E F N. X V.
Facile pater, e men rei alicuins definitione, quae tannin

lassait, si quid" in remm natura si: ira comparatum, ut in de-
finitiane dictum ont, id hoc illove nomine designanduin esse,
(quae definitiones veteres iogici nominale: vacuum) haud
consequi, dan au: possibilem cette eue eiusmodi rem. Fini
enim patent, fit, re haud satis penchant, simienne: quoque in

»definitiane caniungantur, v. c. si quia circuli , quedreti, au:
tniangulil circula non inscriptibilis definilionem tiare velit. Reaple
igitur esse tales figuras etc. , quales in clique eius generis deli-
nitione describuntur, m’ai tu par se patent, mm daman soir:
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«si. Kéwgow de un? minima, sa tumeur mistral.
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115322011. .",5. iHycmîuAtov «98’ être: ni neptszo’ywov exigu,

une ce c179 (botulisme, ml de duolapflayfiyéwg
1775 admis un? minou mammaire.

poterimm, Quant ostetisuni matit, qui ratione eius-generis
figurae fieri passim. Quod etiam ab Euclide pictumque factum
esse videmus. Quodli possibilitas rei Pel’ se pateat, mm etiam

definitio,ita strui patent, ut ratianem, qua res fieri possig
indican. Eius generis definitianes J’agici geneticas, Veteres
etiam ruiles, receutiores synthelicu: vacant. Euclidisfcirculi,
definitio quum nominalis tantum ait, possibilitas rei non inde
darivari patent, verum in postulatis surmebatur. Neque veto.
caprnpler Euclides reprehendendus est, ut pluribus astendiu
Scarburgh. ad 11. il Paiera: veto etiam .definitio exhiberi ge-
ileIica vel synthetica in fare: Quodsi recta quaecunque cire:
laiteron] pluictum extrenuim in eadem plana gyretur, dum in
pristinum situm redeat, spatium, quad illa recta percutât,
circulas et linea ab altero eXtremo rectae-revolutaeflescr’ipta
circumferentia vocabitur, ubi facile pater, nihil in definiLione
sumi, quad non facile effici queat. Unde etiam consequitur,
quodvis circumferentiae punctum a puncto i119, circa quad
recta circumferebatur, aequo distale, atque illud punctum,
quad centrum vocant, intra circulum situai esse. Ac fateor,
me non videre, quo iure Scarburgltius tam acerbe pet-strings:
Boreliium aliosque, qui genctica hac definitione uti malue-
flint. Caeterum renne, quae ex centra ad punctum aliquod
circumferentiae ducuntur, ’ liodiè plerumque apnd geometras
radii, apnd Euclidem simpliciter rectae ex centra, a; à: roi;
niangon,» libr. I114 Def. 1. et Prop. 26. vocantur. Ubi de cira
culisvdescribendis agitur, vox alderman adliibetur, quae minus

4



                                                                     

aman imams. 15 y. I16. Hoc autem puncnnn centrum circuli vocum.
17 . Diameter veto ÇÎl’fiülÎ est recta quaedam par

centruïn ducta, et terminata ex ’utraque parte à.circuli

circumferentia ; ,quae et bifariam 8eCat circulum.

18. Semicirculus veto est figura éomentà a dia-
macro, et ca circuli circumferentia’, quae a dîametro

intercipitur. ’ . . x
» accurata viciai poœst, quum rectum lineam brè’vîasîmâm au

inter duo puncta supponat, cuiùs rei in Elememis nulla oc-
cmrit mentio, et càsus tamtam singularis L. I. 20. demonstutur.
Nonnunquam circuli nomine circumferentiam quoque vel 12e-
ripheriam dorlotant. Rectius amen illae nomixie etiam diath-
guuntur. Petiter partes circumferentiae, que: vulgo, verosimi-
liter secundumlArabes (cf. Campani HL Def. 7.) nous vocumu,
Euclidès semper peripherins voeu. Vid. PHeiderer. in Hauberi

Chronom. Geometr. p. 284. . e
D E F I N. XVH. XVIII. . ’

Vexin: fin: un) Bizut. ténu; 169 155107, quae praevie tantunl

aefinitionis e18. gratin adiuncta esse censeri debent, haud Élu
pattern definitionis, sed ex definitione consequi monet Rob.
Simson. Et Scarburghius quiâein glossema Elementis essutum
esse putat. Quidquid sir, banc defixütionishconsequemiam,
mm quoad ’circumferentiam, quum quoad superficiem circuli
demoùsn’arî opertebat, qnod Thaletem fecisse Proclus refait,

superfine circuli parte inferioxî superposira. Cf. infra Oh. ad
HI. Def.’1. Idem etiam probari passe e libri tertü propo-
sitionibus 51. 25. 24. monent Simson. et Pfleidercr. (Tint.

.imugur. Tub. 1784. p. 4.), qui addit, ira demain; a subre-
ptiouià vida libetari sequentem definitionem 18. Patine: ostendi
parait, valere etiam conversam, nempe tectam, quae circulum
bifariam dividat, pet cent’rum transira, adeoque reliques, quae
circulum secent, nec pet cenn’um transeant, raclas cum in in-
aequalia segmenta dividere, et vice versa. In Proch’commen-
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1) Delinütionem. .114th segmenti chenil habent ’ quidem

libri mis. et editiones Graecae omues, uude nec nos eam
delere voluimus. filât, quum endem ut L. Il]. Def. 6. recruter,
ex Buteonip, Savilu et Scarburghîi sententia eam pro spnria
habendam putamus. Semicircuh manda in defiuinoue ante-
cedeme facta haie addilamento ortum dédisse videtur. ’Procli
Commentarius eam non ’habet, niai quad .in Commentario ad
definitionem pmecedemem eiusmodi aliquid ab initia adiicit.
Verba sub finem addita, quae uncis inclusimus, eo magis
suspecta sunt, 110d mon tantum in edîtionibus Basil. et»
Oxon. et Codice tl’eymmli E, scd etiam L. Il]. Def. 6. desunt.

uEt L. Il]. Prop. 23. 24. 25. 53. 34. 1,14m": semicirculnm
qzmqne comprehendit. Baermannus banc definitiouem omisit:
Line me, une sequuntur, apnd cum numeto minore desig-
naumr. R0 . Simson. quçque asterisco eam notavit. ’ e

tarie definitîoni 18. ’additur; zingua! à? un? fipwvxliav r5 mît-J,

3 tu) 10:7 195x101: Suiv, semicirculi centrum idem est; quad et
cil-euh. Ac] quae verba iure manet Sclrbqrghius, magie: proprio
dici Passe, semicitcumferentiae idem centrnm esse, quad cir-
mli. KSemicirculo enim cana-urn- proPrie tribui nequit. Cahterum
luce verbe, quum in libri; mss. Elementorum, et et Savilius
observat, haud leganmr, spuria sine dzxëio esse, aut forte ob-
seivationem saltem a Proclo factam cantinera Scarburghins

putat. . ’
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LrnEnpnrmus. 17
19. Segmentum circulî est, figura contenta recta

et circuli circumfeljentia [val maiore vel minore semi.

.CÎICIIIQ]. I20. Figurae rectilineae sunt,.quae a rectîs contî-
l

nentur. h .21. Trilaterae quidem, quae a tribus.
22. Quadrilaterae autem , quae a quatuor.
23. Multilaterae veto, quae a’pluribus quam qua-

tuor rectis continentur. f
24. Trilaterarum2 autem. figurarum aequilaterum

quidem triangulum est,.quod tria aequalia habet latent.
25. Isosceles (aequicrurum) veto, quad duo solum

aequalia habeflatera.

:DEFIN. xx. xxr. xxn. xxnr.
Addi potest, rectas, quae figuras istas continent, inter:

s figurae vocari, et omnes 51mn! ambitum val perimetmm figura
constituere, spatium autem ab fis compx’ehensum aiseam ap-
pellari. Quae in figuris Plurium quam trium 2lalerum vertices
duopum angulorum eidem lateri non adiacentium coninuguur,
Diagonales vel Diameu’i figurae audiuut. Figurae, quae or’nnia

lattera aequaIia, et nmnes etiam angulos aequales habent, re-
gulm’es, reliquae irregulares vocantur. Six: autem latex-a tan-
mm sin: au: consiaerentnr ut aequalia, figurà aeqpxilatern: si
anguli tantum, figura aequîlangula audiet. Vid. Pfleiderer. in
Hauberi Chrest. Geometr. p. 284. sq.

DÉFIN. XXV.
Addi potest, in triangulolisesceli aequalia leur; crura,

reliquum basin vocari. In aliis etiam triangulis tertium lama,
quando a reliquis distinguitur, basis vocum. Generatim tri-
anguli ac cuiusvis figuras rectilineae basis vocatur illud lacus,
super quo figura comtituta concipimr. Vide Pfleidel’er. in
Haubexï Chrest. Geomen’. p. 285. B
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D E F I N. X X V Ï-
Z’uabwôv, quod Hesychius .interpiretatur:l ouaÂzôv, rai-taon

sans, melins a excita), claudicon, derivatur, quod, ut Proclus
ait p. 47. triangùlum scalenum navrazâüsv 10115155.. ’Cacterum i

addi potest, in triangule rectangulo latus recto angulo oppo-
situm, Hypotenusam, reliqua. autem latere, quae angulum
rectum comprehendunt, Cathetos appellari. l I l

q DEFlN. XXX. XXXI. XXXII; XXXIII. l
’Has definitiones Pfleidererus observa: 1. c. Th. 2. quem-

, vis superabnndantes, vitiosas non esse. Superabundantes nempe
surit. Continent quippe pluies notas, qkuam quae ad rem disr .
cernendam sufficiant. Ita v. c. satis eut dicere, quadratum
esse figuram’quadrilateram aequiJateram, in qua unum saltem
sngulnm rectumesso constet. Omnes enim rectos esse, faucille
inde probari poteur. Pariter de rhomboïde monet Simson.,

s -- sans fuisse diceije, esse figuram quadiilatcram, quae habeas
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*L!BER pumas. 19
26. Scalenum autem, quad tria inaequalia habet

» latera. s
A 27.. Insuper trHaterarum- figurarum rectangulumqqui.

demi triangulum est, quad habet angulum rectum.
28. Obtusangulum autem, quod habet angulum ab- -

tusum. ’ .
29. Acutangulum veto, quad habetvtres angulos

acutois. . V .30.. Quadrilaterarum autem figurarum quadratuni
quidem est, quad et aequilatemm est et rectangulum.

31. Oblongum autem, quad rectangulum quidem,
non vera aequilaterum.

32. Rhombus VETO, quad aequilaterum quidam, non
vero rectangulum.

33. Rhomboïdes autem , quad et opposite latere
et angulos aequalia inter se dhabet, quodIneque acqui-
laterum est, nec rectangulum. I ’ . .
latera apposita aeqnalia, quad nempe angulornm oppbsitorum
aequalitas inde sponte fluet, et vice versa. Nihil tamen falsi
continent hac, propasitiones, quamvis- plus ac.necessarium
erat, efferant. Denique liceat qbservare, in lus et nonnullis
praecedentibus definitionibus idem valeta , quad de definitione
circuli monuimus, possibilitatem rei ex sala deIînitione maqua-

quam infcni passe. Omnes etiam bas figuras codem plana
. Positas intelligi, dixîmus ad defin. 7. Proclus manet, retei-

71011011. quod proprie omnes figuras quadrilateraâ comprehenf
dat, tamcn de sols figura quadrilateta aequilatera et rectangula
dici. Voqem (56.141909 Proclus a verboiêopfléw, inwircuqlum

torqugo, derivat, quad sil: quadl’atum quasi distortum, Vnisi
fane verius (50,454... a (5514909 detivandulm est. Est nempe
éépfloc Glionibus solidus) prioplie conus recrus "duplex, ex
ulluque parte eiusdem basis, eadem tin-inique altiLudine con- a
sütutus,’ quem tanqnam turbinem vel n’ochum in circuhun

4
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agera possis. Tale deinde corpus si a plana pet coni ver-
ticesvtranseuure secetur, existçt in plana a turbine seclo figura,
quem rhombum (rhombum’ plânum) voçant mathematici.
Savilius contra a’ rhombo piano rhombum solidum denomi-
narionem accepisse putar. Oblongum, sive rectaugulum, cuius
unum lattis est recta A, alterum si contiguum recta B, hac
nous: AXE designare soient, cuius rei ratio infra patebit.

DEIiIN. XXXIV.I

Figumrnm, qua: Euclides lrapezia vocat, tres species
facit Proclus. Ve! enim duo sahem huera habent pnrallela,
et, recras haec lutera ilnligexites acquules ,-- arque hacc quidam
Proclus trapezia aequierura vocal: --, vel duo quidem latere
parullela habent, st rectas sa ilmgentes inaequales, quae tra-
pezia scalena vocat Proclus ; ,vel nullum lattis alteri parafielum
habent,’et mm Proclo trapezoidea audiunt.

D E F I N. X X X V.
Circa: banc definitionem nonnulli recentiores Mathematici

(v. c. IIauff. , Hoffmann, Lüdicke., aiiique) id potissimum
desideralfunt, quad negative tautumiexpressa sit, vel concur-
sum rectarum paradielarumi nager. At recte contra manuic
Müller. (ansfiihrl. und évidente Theorie der Pamllellinien,
Nîirnb. 1319. p. 22.) facile idem prarsus ira exprimi posse:
rectae parallelae dicuutur, quae in eadem piano ita sitae surit,
ut queusque continuentur semper omnis unins puncta sin: ex
cadem parte altel’ius. Proclus ad liane definitionem refert,
Pasidonium rectas parallelas dixisse eas esse, quae, quum in
eadem sint plana, neque couvergaut, neque divagant, scd

- ira positae sint, ut omnes ex nua earum in alteran’i demissao
perpendiculares sint inter se aequales. Quae ipsa definitio aliis
quoque placuit. Involvere (amen ea videtur, rectarum eam



                                                                     

musaraignes. 2l
34. Reliqua’ autem quadrilqtera trapezîa vocentur.

35. Parallelae rectae sunt, quae in eadem plana
l positae, et productae in infinitum ad utramquc parian,

I

in neutrain sibi coincidunt.

naturam esse, ut situm habcre passim, in quo perpendiculares
ab une in alternm demissae aequales sint, quad ipsum ante
demonstrari debere videtur, vel, ut aliter dicamus, involvit,
lineam, e qua omnes in rectam aliquam demissae perpendi-
culares aequales sint, etiam ipsum rectaux esse. Alii in: si
in duas- in eodem plana airas reclas alia recta incidat, quae
angulum externum aequalem faqiat interna ad easdem partes
pasito, dune istae rectae parallelae erunt, ubi probandum erir,
recuis, quae ab una recta hac ratiaue secnntur, eliam ab aliis,
a quibus secantur,-rectis codem modo .seCari. Conf. kliigel.
.Malheni. VVôrterbuch ad vocem: Parallclen.

Praeler 55., quas Euclides babel, definitianes, diras ad-
dendas pista: Clavius (qua: etiam Henrion. et Barrov. in
sua Elementorum editione subiunxerunt) imam nempe 56v
(quam iam Candalla habet) qua figuras quadrilateras, qunrum

i laina opposita latera sunt inter se parallela, parallelogranmn
vacari doceatur, alternm 3T. qua indicetur, quid sint paralle-
logrammomm complementa cirre diametrum, de quibus prop.
1:5. 44. sermo est. Et defiuitiouem parallelagrammorum qui-
dem haud cum Scatburghia ad I. 53. et 34. pro superflus
barbare possumus. ’Quamvis enim parallelogrammum non sit

* nova figurae species, sed, ut infra videbixuus, tautum figuras
def. 50-55. explicatas comprelieudat, iuvat tamen expanere,
quid genemli hoc uomine intelligi velimus, nec deliniliO-in-
nuit semper, ndvlum aliq’uid, de qua ante plane non sermo
fuerit, indican. Parallelogrammorum complémenta autem quid
sint, melius intelligetur, paslquam de rectis parallelis actum
Ifuerit. Confer itaque dicta ad I. 4.5. Quiu aliquot etiam Eu-
clidearum deiiuitionum, ut Savilins monel, exiguum usum
esse fatendum est, ut in magna (lama malta supellex, quae;
non utitur, ut laquitur ille 038cm (Naevius), nnitur Mme".
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P 0 s T U L A T A. q
Postulats et Maman illud, ut Proclus l. Il]. p. 50. ait,

t’aommune habent, ut nulla egeant demonstratione, per se
fidem fadant, et consequentium fiant principia. In eo veto
ex Gemini seutentia, quem postea .fere omnes secuti saut,
difibrunt, quad postulats quidam aliquid efficere iubeant,
quad. habeat facilem et cuivis obviant constructionem, axio-
mata contra aliquid verum esse asserant ,* de quo nemo, qui
verborum sensum probe intellexit, dubitare potest. Matlie- a
malici autem postulats ’pariter atque axiomata volunt esse
quam paucissima, ne quid forte ut affecta facile immisceatur,
quad quomado fieri possit, non omnibus patent, sur. pro ceito
aliquid saixnatur, quad dubium adhuc esse possit. Aut, ut

i Barrov "ait (Lest. Mathem. 1664. Lect. 1V. p. ,,Axio-
mata praemittunt Mathematici paucissima; parcissime quidvis
petunt, adsumunt eut pracsuppanunt. Est enim tenerrimae
frontis et stomachi robustissimi, pudeutissimunrgenus ho-
minum et,taedii patientissimurn. n Quemvis cauccquere malunt
laborem in diode suis demanstrandistquam assensum gratuitum
emendicare, vel nimiam auditorum liberslitater’n experiri. Prov
ptii ratiocinii virtuti, non alieuae facilitai, deberi volunt con-
clusianum 8113111111 evideutiamqet firmitqtem. Fer lougas am-
bages morosius se pl’ol’ixius aliquas propositiaxles, alioquiu

facillimas, deducere saxaguut, eo quad a multiplicando postu-
latorum et axiomatum numero vehementer abhan’eautfl A41:

dit deiude Bai-rom sine .ratione Ramum (cum quo etiam
receutiotles nomtulli fadant) Euclidem acriter reprcheudisse,



                                                                     

’ ’ Lutin-pauma. 23
ISOSTULAITÀ.’ I

1. Postuletur1 ab omni puncto.’adlomn*e punctum

rectam lineam ducere. , e
2. Et.finitqm rectam in directum continuo produ-

cere. e3. Et omni centra et intervallo circulum describere.
u

quad is platinas propositiones susceperit demonstrandlal, quas
ex Rami sententia satins fuisset, ceu sua luce clams arripere,
indemoglsn’lus anticipant, in axiomatum censum refaire: in
que omnes harum rerurhdntelligentes consentientes lubobit

Bmov. fi .-Ad postulamm primum moue: Scarburghg, mente tan-
lum ductam concipi rectam ab uno punch) ad altcrum, et
generatim sa omnia, quae sive in postulatis, live in proble-
Înatibus fieri iubeant mathematici, imaginatioue saltem in
affecta concipîenda esse, neque manualem linersrum ductum,
qui semper imperfecÉus 53;, ad veritatem mathemnticam intel-
Hèendam requiri’, figuras [amen manu raclas imaginationi suc-

ent-rare, unde’semper regulae et circini mum hactenus Per-

missum sibi putarint geometrae. -
Quodsi postulata eo sensu sumantur, quo, Procloieste,

Gemimu ca tumenda putavit, manifestum est, quod et Proclus
*nsseu’t, id, quod pro quarto postulatQ quidam habuere (Cam-
pnno est pestulatum tertium , quad nempe duo prima in unum
contrahit) , nempe aulnes angulos rectos inter setaoqualcs esse,
parian: ntque id, quod quintum esse voluerunt, nnmpe recrut
in quas incidents alia recta faciat angnlos internas minores
duobus l’uectis, si oPus sir, productas concurrere, neutiquam ad
postdata referri debere (cf. Müller ausfixlu-l. und evidente Theoüe
der Parallellinien’ Nümb. 1819. p. 4. sqtj.), nec magis mua,

duas nous spatiummon comprehendere, hue pertinere. Quum
lumen Proclus testetur, un iam aetate plates bas propositions
inter postulats: retulisse, et codices etiam mm, quos Pey-

.x
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’ l1. "En; a; 590d 70min; 3’011: taliban: dal. la in axiom.
legunt edir. Basil. e Oxon.  
’ 2. Ex aliénant. a; (5150 cuivra; 5619m; En, 5.1.9907 017471:-
noïvnu ullrjlazc. Ira in axiom. leguut cd. Basil. et Oxon.

3. 31,10 eûôeîa; papion 0La flèçzëzovôzh Ita in nxiom. habent

codd. I’eyrafdi d. f. Il. l. m. n. et cditiones Basil. et
Oxon. Caeterum, ut :Peyrardus observat, in quibusdahl
codd. llaec proposjtio tam in postulais, rquam in axiomæ

tibus habetur. rrarduspontulit, omnes postuhtnm quartum et quintumynon-
nulli etiam sëxtum habelnt (editiones tamcn Basil. et Oxon.
en inter axiomata refernnt); quum in primis ex Arabica am;
Graece factis versionibus Latinis Elementorum Campani (ut
vulgo volant), Zambel’tî, Commandinî quinque postulnta ha-

beantur; quum in ’alüs etiam antiquis scriproribus, qui Eu-
clidis postulant -retulere, v. g. Censorino, Maniano Capella,
Boëflzip, pariter quinque ma postulata. ennmercntur (conf.
Zwey mathematinhc Abhandlungen van Scheilzel,  Brexlau 1501.

p. 17. sqq.), necesse en, postulant ab illis alio sans" suinta
fuisse. Ac reapse Proclus ait, hypolhesves, postulata, afic-
mala alios alia sensu dixisse, et nominatim nonnunos omnia,
quae ad Geomen’iam spcciatimu pertinerenL, inter Postulata,
reliqua, quae omnibus disciplinis mathematicis communia
essent (cf. Schwab. Commentant: in EnclËd. Lib. I. 5. 31.)
inter axiomata rendisse, quo rumen axioma octavum non
quadratt Atque hip quidem decepti fuisse yîdentur titulo: p
Kawa) 1331110544, quem in interpretabantur, ut notiones pluribus
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A. (Aliis: Axioma 10.) iElt omncs ilIIgLIIOS rectos

i aequales inter se esse. .
5. (Aliis: Axioma 11.) Et si in duus reculs recta

quaedam incidens, interlores et ad eusdem l’anus en.
gnlos’ duobus redis minores faciat, produclas illus
duas rectas in infinitum sibi coincidcre, ad quas partes
sur): anguli duobus mais minores.

6. (Aliis; Axioma. 12.) Et duas reclas spulium non

continere. Imathematicis disciplinis communes intelligereut, quem sansum
etiam chheibcL I. c. tuctur. VVansius etiam (Open Mn-
them. T. Il. p. 667. sq.) cum hac opinione fiait. Non lo-
cum quidam, quem in lllîslis habent, munie noluimus, al,
cousentientibus viris doctissimis, BalTOV., Bob. Simsan.,
aliisque plurimis, rectius en axiomatibus, et ne his quideni
omnia acçeiiseri putamus. Rampe postulatum quartum, aut,
ut alii velum, axioma decimum, omues anguios recços aulnaies
esse, demonstmtione egere, nec pro axiomate, multo minus [n’a
postulante sumi pesse, dudum monucre viri docti, nominârim
Pfieidereb Thes. innugur. Tub. 17841. Thes. 4. DénlOnaLÏa-
(ionem propositionis salis facilem, uno nempe anguln recto,
alteri superposito, exhibez Proclus p. 55. (Cf. Schwaü. in Eu-
clid. lib. I. 5. 55.). Unde cnnscquilur, comtamis esse ma-
guitudinil angulum recmm, adcoquc pro mensura reliquorum
sumi posse. Via. Pfleiderer. in Hauberi Chrestom. Geom.

p. 506. az DE szluiato quinto, aliis axiomate undccimo, ad El. I.
29net in Excursu ad eam propositioxiem fusius dîneur7
Unum monemus Peletm’inm in Elem. Cie-2m. satis perverse hoc

axioma adeo inter «lcfinitiunes referte voluisse; esse enim si:
definirionem iincarum non paraUeIarum. l’ostulalum 6. vei,

ut aliis est, Axiomn 12. quad nempe dune recule spatium
nOn comprehendanr, ex notions lineae recule a Maiel’o ex-
plicata consequi diximus ad [definitionem quartant.   En recto

r
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Playfair.iobse1"vat,i hoc axiome; mpplere apnd Euclidemfîefe-
cÏum definizionis rectae, quae carte haud perspicua sir, nec us-
quam adhibeatur, quum hoc potins axiomate demonsuationes,

quae hue permienne, nitantui. ’

AXJOMATA. 1* A ,
Axiomata, quae et Monial ’ ê’wouu, commune: notion",

vocantut, qnod, ut Savilius ait, omnium mentibus quasi in-
sita et inntta si: eorum notifia, nulla figera demonstratione
diximus, vel ira perspicua esse deberc, ut 11eme ,’ qui ver-
iborum sensum intellexerit, de veritateï ennemi dubitare .posàit.
Neque tamen Proplerea, meneur: Ban-owio Leçt. Mathem.
Lect. VIL p. 115. putandum est, ca simpliciter tirami-
ômem esse, omninoque demonstrari non Iposse; ,,Sic’enim,
Barrov. addit, paucissima. vel nulle cuiuslibct particularis
scientiaa pronunciata passent haberi vel appellari prinçipia,
Eo enim , propendeo, ut existimem, Praeter unicum illud
omnis ratiocinii fundamentnm: contradictoriae propositione:
maquant. une Jimul verae val simulfglsae, nullum diud dari

Asimplicitet indemonstrabile axioma. Salœm particularium
scientiarum principia nedum posant, au etiam debout, si
posent discipulus, a magistro demonstrari. Tenetur enim, sua
munia si Probe cxequi velit, et nomen suum impiere, scien-
tiae pracmonsn’alor lomnem a studioso rationabilem (ira cum
barbaris loqui liceat) soiupulum eximei’e; ergo sua, quai: ad-
samit, principia, si obscura flint, exemplis illustrant, si dubia,

. u
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NOTIquNES COMMUNES,

SEU AXIOMATA.

l. Quae eidem aequalia, et inter selsuht aequalia.
2. Et si,aequalibus aequalia addantur, tata au":

’ aequalia. I , -
3. Et si ab aequalibus aequalia auferantnr, reliqua

stint aequalia. ’
configmare debet (ut res fere et subiecu matetia putiets") ex
[aliis notiorihus et magis indubitatis principiis ad ipse usque
omnium prima principia, si opus ait, idque. peut studiosus,
discuisum promovendo. Sin nulla comparant alia, verita-
leur axiomatum geometrîcorum ostende: pet definitiones termi-

nomm; ut si quis ambigu de eo, au totum aux parte si:
mains; si nullum reperiatur in nietapllysicis theorema vcl
axioma cenins, evidentius, nimph’cius i116, pet quod osten-
datur, recuu’endum est ad definitiones totins et partis, nuioi’is

ne minoris, -e quibus recto positis haud difficile fumait illud
taxioma dumonstrare. Paiiterque se res haha: in reliquis.u
Qunmvis igîtur Euclidis axiomata, quae omnia defectui deli-
nitipnum accuratarum, notionum simplicium nequalitntis , in-
xmaqualimtis, *lineae rectae etc. supplcndo destinatae esse cen-
sendae saut (conf. Wolf. de mahodo mathem. brevis com-
mentaçio Elem. Mathem. Tom. l. p. 7.) eam cvidentiam ln-
bere vid’eantur, ut in iis acquiescera ficssimus, nec ulteriorem

.demonstrationem requiramus, reprehendenditnmen non suint,
qui subiilius omnia rimaxi ad simpliciom adhuc principia pro-
gredi tentamnt,kquin probandi, si. reapse’simpiiciora nique
evidentiora sint principia, quibus suas demonstrationes super-
strunnt. [la Proclus refort, Apollonium prinium Euclidis
axioma: Quaa eidem aequalia mut, aequalia un! inter se,
demonstrare comitum esse, sumto 1) sa, quae eundem locum
occupent, inter se aequalia esse, 2) quae eundem locum oc-
cupent, et ’aliquid tertium, inter se eundem locum oecdpare.
Haec jasa tamen suliposita Exxelideis haud certiora, forte etiam
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obscuriors esse, nec in omnes omnis, generis quantitates qua-
drare monuerunt Proclus et Savilius. Sana tamen sensu Apol-
lonii enunciatum sumi, atque in reliqua fera omnia Euclidis
axiomata ex axiomate 8, derivari passe, iure existimat Austin.
p. 8. et Hauber. Chresr. Geomeu’. p. 150. Generatim etiam
cenum est, axiomata, quae Euclides lmbet, alia tub aliis pen-
dere, il: ut, sumto une, icgitima den.onstratione inde de-
duci posait alterum, v. c. sextum e primo (cf. Schwnb. Corne
mentait. in prim.Elem.Euclidis librum S. 52. et alibi, et Pflei-
dorer. in Hauberi Chrestom. Geom. ip. 259. sqq. Gatz. auge-
meine Grâsseniehre Halle 1620. p. 15. sqq.) au; 7. prima
axiomata aliquanm’ generaiius ac -brevius ira efferri pesse:
Jequalia si aequales variatiom’: subeant , aequalia 8mm, quae
inde nascentur. Acqualia autem si inae.]ua.’es, au! inaequulin
si aequalef variatiorws saluant, inaequalia inde naseenlur. Di-
stinctius autem et seopo Euclidis accommodatius erat, sin,-
galas, quae in censum vcniunt, variationesi nominarim ac a
reiiquis separatim recensere. Axiomati 5. addi pote-rat, ut
Claviut mimer, aliud ei simile axioma: Si ab acqualibu: nu-
ferantur. inaequulia, reliqua surit inaequalia. Pari ratiche axi-
amati 4. aima simile addere nihil attinet. Facile enim palet,
si qui! dixerit: si aequalibus inaequalia addantur, [on esse,
inacqualia, idem illumidicere, quad in axiomate Q. Jenuncia4
tur. Sextum etiam et septimuin axiome generaiius admittunt
cnunciatum in hune fera modum: 0140114111 neque multipla au: ’
neque submultipla asqu’alia’sunt, sans interÏse aequalia. At Eu-

-clidis scopo sufficiebaut dupla et dimidia. Ad axiome 8. manet
.Saviiius, distiuxissc Geometrns inter êçappo’Çew et Eçappdçeoôm.

Illud uempc dici de superpositis, quae perfecte congruent, hoc
de Iuperpositis, quae quoqne modo coaptentur, id quad ex de-
momtralioue Lib.’i.prop. 4. patere arbitraqu. lyse Lumen fazetur,

s
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4. Et si inacrfualibus aequalia addantur, tata sunti

inaequalia. i A t5. Et si ab inaequaiibus aequalia aufemntur, reliqua

sunt inaequalia. i i . ’
in Lib. I. prop. 8. id discrimen haud ita accurateobservari, nisi
forte incuria iibrariorum àpàppoçopévrjc positum ait pro 54mg-

poquions. Caeterum huius axiomatis ad sequentia applicationes f
supponunt, tanquam ex communi’ notione superficici plana.
notum, pianum in pesse plana applicari, ut secundum omnem
suam extensibnem cum iilo coincidat. (Pfieiderer. in Hauberi
Glu-est. Geom. p. 293.) Conversam quoque huius axiomatis
veram esse, ait Ciavius, in quo tamen Savilio monente çlTRI.
Vera trempe est conversa, si de lineis mais et angulis recti-
liueis sermo sir, at non de aliis quibuscunque quantitatibus,
nisi forte etiam hic distinguere velis inter inpupydïew et igame; ,
pôçeoô’au. Tum dicere posais: Quae inter se aequaiia snnt,
sibi quoquo-modo coaptari possunt (Èrpanô’govrat) armon
semper perfecte congruunt (Éoappâçovœ). Verum etiam in

propositio erilsnon perfeote conversa axiomatis 8. fientas
autem omnes inter se aequales etiam sibi mutuo congru’ere,
idemque de; anguiis rectiliueis vaiere, in sequengibus, 13m-
serlim 4. et 8. iibri I. supponitur, et demonstrari etiam pp-
test, dummodo postulatum 6. in nostra editione,inempe duas
rectas spatium non includere pro axiomate somas, atque in

demonstravit Savilius P. 152. ,
In axiom. 9. addi potes: monente Saviiio: Totum aequnle

est omnibus sui: partibus simul sumtis. Apud Barrovium et
Clavium (qui etiam nonnulLis praccedentibus axiomatibus
aligna consectal’ia par se perspicua nddit) post axiome 9. in-

seruntur duo alia huius sententiae: 1
10. a. Dune rectal: segmentum commune non bahut. Hoc-

axioma cette in l. XI. prop. 1. su pponi videtur. Rob.Simsom
quidem m’onet, ex l. I. Prop. 11. illud derivari posse. At,
si id quoque coucedatur, de quo tamen nmbigi posse videtur, I
idem tamen axioma, quad caeterum ex Maieri definitione .

i
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lineae rectale consequi supra diximus, iam in accuraçiore de-
moîtstratione l. I. prop. 1. supponitur (vid. Proclus p. 59. et,
Savil. ad Prop. 1. p. 173.), pariterque in demonstratiOue I.
4. et I. 8. monante Pfleiderero Thon. inaugur. 1787. Thes. 4.

Wunde rectius hoc assertum pro axiomate sumsefis. ’
h 11. a. Dune rectae imam) puncto concurrentes, si produ-

. a - r 1
cantur ambu, unes-sarta se mutuo in en punch) secabunr. Quo
vix opus osa; videtur. Nostra deinde postul. 4. 5. 6. vel
axiom. 10. 11. 1?. sunt apud Clavium 12. 15. 14. Mia
quaedam axiomata -Clavius, Henrion., Buron, Baal-malin.
aliique addidero, quibus tamen nos facile cariturœ putem.
At fane non inepte addi passant en, quae seq-unntur:-

Ax. 13. Hum, cuiu: par: intra spatium limiribu: uridequaque;
circumscriptum i. e. inlra figurant aligna"; situ est (val quae in
pIaÀo figurée par punclum aliquotl infra figuram duritur) en
utraquq parte produit: figurant imam in dËzobu: minimum pandit

secubit.  Ax. 14. Dune figurae, in eadem plara dexcriptae, qua-
rum une punctum aliquod intra alîeram, aliud autem punctum
extra cum sitùm habet, necènaria se invicem secabunt.

* 11x. 15. Si a parlota ex un parte nous, alicuiu: infinîtac
Jim» àd punctum ex. airera parte situm ducatur recta aligné,
dm hac raclas mceuario sa in punctç aligna secabunr.

(Pfieiderer. in Hauberi Chrestom. Geom. p. 295. sq.
cr Lorenz. enter Cursus du lichen Mathem. Geomott. S.

:71
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6. Et quae eiusdem lduplîcia, aequalia inter se êunt.
7. Et quae eiusdem dimidia, aequalia inter se sunt.
.8.5Et quae congruunt inter se, aequalia inter se

surit. ( , t ’ ,19. Et tomm parte mains est.

24. sqq.) tCneterum ut supra iam monuimus, fuerunt a
Rami inde temporibus, qui plut: alia, quae in sequeutibul
demonstrantur, ndeo Clara et facilia esse putarent ,x ut in axio-
.;natum et postulatorum numerum refeu-i passim. At metho-
dus mathematica, ut Barrov. monel: l. c. p. stl’ictissi-
1mm principiorum paucitatem affectait, vel potins efflictim
deperit. Neque tamen.negandum est, ,,multo plural esse, Il:
Savilius ait p. 156. (et iam ante cum Campanus menait ad
finem axiomatum) quibus passim et Euclides ipse ennui
Geomelrae inter demonstrandum utantur,-quae [griment omnil

sa pl’aemissis iprincipiie, Ve] a logica naturali fore odginem
habent, qualia sunt: contx’adihentium perpctuo unum esse
«arum, aliud falsum, ex quo et illud on’tur, dues magnituo
dinethomogeneas, itemque angulol au: esse inter se aequales, x
sut inaequnles, et, si inaugurales, aheram esse maiorem, .11-
teram minorem.’ Item plincipium illud Iogicum, illud esse

, falsum, ex quo par necessnriam consequentiam falsum saqua-
tur, quum ex verîs nil nisisverum, ex que pende: [on vis
cinaywyrîc, hoc est, demonstraLionis par impossibile. Et eius-
modi quidam axiomatum et silicium generum plura sunt ex-
empla, quorum numerum inire difficile, quae inter deman-
slrandum non auimadvenemibne etiam occumxnt, quae scor-
sim adnotare studiosis inter legendum commodum foret."
Leges tamen rigorqsae methodi an id ’permittant, dubitari
passât, monente.Pfleiderero in Hauben’ Chrestom. Geometr.
p. 288.
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1. 313050: omitt. edd. Basil. et Oxon. x
2A zmuçaops’vyc omitt; edd. Bas. et Oxon.

. L PR14OPÔSIITIO I.
Obs crv. L Problema continet lmec propositio. Diffeniht .

autem problemnm aç rllcoremnta inter se codem mode atque
ex Gemini sentpntia postulata et axiomnta. Caeterum Euclides
Inti-unique communi immine: flgôrdflzç comlirelieudit, et potes: e

converti. Snb linem tamen Euclides semper en distinguit so-
lemnibus verbis: 37:59 i354 æozâam, .vel 3.759 ë’âea ôeîëm. Pro-

blemata perlier ac tlfeoremntu pluies partes lmbent. Et ve-
tetes. quidem in illisi, si omni nliunlero nbsoluta sint, inesse
dixerxmt «mineur, Ekfisaw, ôpapwpâu, xaraaxsmfi, aînéôuëw,

iaupntgaquae Roch-ame- est ipsa proPositio, quae in proble-
mate damna et quaesitum, in theoremnte pariter datum au:
isuppositum, et id, quad demonstmri "cportet, complectitur.
Ira nostrum problemn postulat, super datam i’ectam terminatam

vernaliter dation esse djetum carat, ad singulnres sciiematnm
lineas npplicæt, et nonnunquami explanat v. c. hic: Sic data
liman JE. [maquis simili ratione (juaesitum in cette aulique

penchantur, efficerc docet, oui subiungunt nonnulli. allai-nm
ôwpzapâv, quo enunciatur, en, quae fieri (lebeant, sin  pro-
posito exemplo Idem esse. ’Anéôetëzc id demonstrat, ac ary-

adèaapa inde concludit, quae in problenmte fieri iussa orant,
i-tm impec [acta esse; En similiteî fera res se haha: in dico-
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PROPOSITIO I.(Fîg.1.-)I

Super datam rectam terminatam triangulum «qui;

laterum constituera. L ï v
Expositio. Sir data recta terminata AB. h

D è t e un in a ti o. Oportet îgitur super AB rectam
terminatam triangulum aequilaterum constituere.

. irematibus. Non tamen omnes hac partes expresse enunciantuij.
In pluribus Mes. etiam in hac propositioue lino voces desunt.
Quin VV. DD. de Lambre et Prony in Praefatione, Euclidi a
Peyrardo edito praeposita, istas deuominationesjmeras com-
mentatoris nugas esse (une pédanterie de commentateur) Pro-
nuntiaverunt. sAliter ramon de ca re iudicat Saviliue, qui
lias propositionis partes fusius ekplanat. Vide Hauberi Chre-
stom. Geom. p. 168. sqq. Nobis sufficiat en semel exempli
causa’protnlisse. Propositio, Dembustratio ac Conclusio nun-
qunm deesse possunt. Cf. Savilius. - Ad px’oposilionis euuucia-

mm quad nttiuet, Datant quid sit, alii aliter exposuere, ut
videra estrin iis, quae Procli Scltoliis subiuncta suint in Edi- ,

l tione Basileensi 1553. Hic sufficiet intelligere rectnm, quae
renpse. exhibita et 0b oculos nabis posiîa est. Caeterumt Eu-
clides, quum in Elementis id mntum propositùm sibi. habe-
ret, ut doceret tirones, qua pi-atione obtinen’ possit proble-
matum propositorum solutio, contentas fuit, mon: didactico
solutioneni proponere, einsque demonsuntionem exhibera,
i. e. Synthexi tantum usus est; at, qui primus problemnta
illa sibi pr0ponebat, sive Euclides ille flic-rit, sive alius guis,
Analysinaliquam, sive methodum heuristicam adhibere necesse
habebat. Et une longum fuerit et saepe perdiflicile, titanes-
nulla ante scientia mathematica imburos sempet ope Analyseos
ad prima anis principia reducere (sed ad haec neque in Ana-
lysi recedendum foret, quoad nihil adhuç 60gllilllm sut aliunde
demonstratum humera liceret): sufficerc videtur docet’e, quid,
et que quid rations eflici possit: itague Synthesis Euclidis

x Il C
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. Kaïccous’vai. Këwgtp un; 71,5 A, dmomfpau

,. d’à «tu? Ali, Minos ysyga’rpfiw 6 BFzI-l mi maillai,

m’aime) ph! 197,3, diaom’pau de me? B11, adulas
ysyça’tpflw (i. AFE’ nui (inti, me? T camelot), uaô’ 3 .

es’pvovow’ élimines oi mixiez, t’ai 1d A, B o’rhuæîœ

ënsÇstixâwoau eziôaîat ai F, T B. l l » .
i ’Anôôletëtg. Kal 5nd tri A amusies! 28111901!

s’assurait? -ËÎA M’ÜKÂO’U, 2’617 Émis! Il; ’AF ni AB’ sui--

2.111, étai Ici B (muent! uëwçoal ËOTÏ sot? ATE mi-
zlov, in?) émit! 9; ET 17; 1311. ’Edsr’zâæy dè «ai 7;

TA Œfi AB 1’017 enraient d’une saïs! TA, Î B 1;); AB
émit! ion. Toi dè en? Mini l’au, mû dÂÀrJÂozç t’a-th!

i’aoc’ ml a; FA’c’z’gœ 17] TE il"; ioda» ai tgeïç tige:

a2 114, A13, Br i’ocu élirflazg aïeul.

k

scopo sufficere putanda est. Conf. Scarbnrgh. p. 49. Vide
tameu Analysin Pfleidereri in Ilauberi Chrestom. Geom. p.
299.) At in ipse tamen compositione nostri huius problema-
tis’ntque eius demOnstta-tione id forte quis desideraverit,iquod

Euclides non docuerit, circulas, quosidescribii iubet, se in-
vicem secarefi; adeoque in potestate semper esse pr’oblematis
solutionem. Van Swinden. (Anfnngsgr. der Mefskunde. Jeun
1797. p. 22.) id pro axiomate Sumit. In mum vocatis iis
exiomatibus, . quae reliquis addi posse supra vidimus, hac
ratione demonstrari id omuino poterit. iQuum (Fig. 1.) cir-
culus, quem A vocabimus, cent-to A, radio 111i descriptus
sit, pater, punctum A esse intra circullun A, punctum B
autem in ipsn circumferercntia Cil’Cllli positum. Hinc, quae

l in recta AB ultra B producta sumuntur puncta, v. c. E, ne-
cessario extra circulumid sita erunt. Si enim nages, punas
ut E vel in circumferentia circuli A, vel iùtm circulum A
situ sint, necesse est. ’Priore casu foret AEzAB, Postcriore

lAE4(AB.- At, quum En in AH ultra B productn esse su-
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Constructio. Centro quidem A, intervalle au-
tem .1113, circulas (lescribatur Brd (Post. 3.); et
rursus, centra quidem B ,’ intervalle autem RA, cir-
culas clescribatur AFE (Post. 3.); et a puncto F,
in quo sese secant circuli, ad puncta A, B adiun-
gantur rectae T1], FB (Post. 1.). l
’ iDemonstratio. Et qnoniam A punctum cen-

lrum est BFA circuli, aequalis est AF rectae A]? (Dell
15.); rut-sus, quoniam Il punctnm centrum est AÎE
œil-euh, aequalis est BIÏrectae 811 (Défi 15.). Ostensa
est autem et T11 rectae 1113 aequalis; ulraque îgitur
ipsarum TA, I1 B rectae JE aequalis est. Quae autem

Ieidem aequalia, et inter se sunt aequalia *(Ax. la);
et FA igitur rectae TE est aeqnalis; tres igitur 11.4,
AIE; BFlacquales inter se surit.

V matur, erit etiam utroque casu JE)AB, quod est nbsurdum.
Ergo puncta E in AB producta sumta erunt extra circulum x1.
Descriptus deimle alter circulus, quem 1] vocabinms, ex (entra
B, radio JE, ex une parte puncti B rectam A]: sccnbit in
puncto A, atque ex éthers parte .in punch) aliquo E silo in
.413 ultra B producta, i. e. extra circnlnm A. 01mm igilur
circuli B. punctum aliquod A intra circulum A, aliud autem
eiusdem circuli B punctumlE extra circulum A situm ait,
duo hi circuli uccessnrio se inviçcm secnblint (Ax. 14.) in

-puncto aliquo F. Cf. XVoll’. Elem. Geomctr. 5. 197. Caete-

mm quum non tantum lignine AIE, JPL; velum etiam :178,
«473 sint limitibus undequaquc circumscriptac, pater, duos
1105 circulos mm supra quum infra A]? in punctis I’ et yv se
inviccm saure, adeoque duplicem (Lui pr-oblenmtis soluzionem,
dum tem triangulum A73, quant A]?! qtlnctili Prinnguli locum
habere possit. An forte plures adhuc soluziones locum lmbere

p possiut, hic nondum defiuiri poterit, dm" ostensum fuerit,
circulos in. pluribus quant duobus punais se uoul secare. Cf.
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211p n é 9 a, a a. ’Ïaônlwçov tipi 501i fui AËF y

1911291107, nui divinement êni mis doâezÎcqjç eüôst’aç’

maniaquerie sois AB. ,"Oaçsg Éden notices. .-

IIPOTÂËIZ’ I»
IIpôg la; p damniez onusien), en doôeiay aidait;

1"an süôeîav décans. ’ ’
"Eau; 76 Mât! 0019M trypsine! ni A, si d’à 0003m»

6605m a; BD dei dei 75on tu? A amide), 1:6 30496101]
aidait? 1.1i ET imita! aidait)"; ôéofiat. l

’Eneè’s’lixôw 7&9 (inti 1017 A (musico t’ai 16 B

annelai! aidais: si A8, and comméra) ën’ mimis 791’-

yowtw îodnle’ugov T6 JAB, and enfieflquaôwaar t’ai ,

sciâmes mis 411, dB deum ai AIE, .BZ, and il
xéwgçn pèw qui B, discriminera Il)? sui Br, miens
ysyçoirpo’a) si FHQ’ and mille, ut’wgrp tu? d, ami

dmamjpuu ’59; 4H, adulas yeyçdoâai d HKzl.

infra Prop. VIL Cor. 9. Remus manet, esse manifestant bye
sterologiam in Euclide, quod hoc speciale problema prac-
mittat, n’ec etatim generale illud, quod I. 22. bêtifiant, tracter.

Quasi Vera eae, quae I. 22. praecedunt, propositiones, quae
et, ad stabiliendam I. 22. faciunt, banc ipsam I. 1. non sup-
ponant, eut sine ca rite demonstrari possint! Caeterum, qxiod’
Proclo p. 59. referente, Zeno Sidonius monuit, in deuton-
stratione tacite sumitur, restas AIE 31’ ad punctum P, in
que conveniunt, segmentum commune non barbera, undc ap-
paret necessitas id pro axiomate sumeudi. Cf. notata ad Defin.
4. esad Ax. 10. a.

PROPOSITIO Il.
Obs. Facile patet, varies esse huius problematislcasus,

prout punctum .4 vel in recta BI’ ipsa. eut producta, au:
extra eam situm sit, quos pleuius ennmerat Proclus. Quum

z

l
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  ,Con’clusîo. Acquilaterum igîtur est ABI’ trian-

rgulum (Bof. 24.), et constiçutum est super datant;
rectam terminatam AIE. Quodoporœbat facere.’

* PROPOSITIO Il. (Fig:2.)
Ad datum puncturù, datae rectae aequalem rectam

xponere. v (Sit quîdem datum pùnctum A, data autem recta
Br; oportet igitur ad  A punctufn, dame rectae ET

, aequalemmecçam panera. V

Adiungatur ab A punczo ad B; punctum. recta
AB (Post. 1.), et constituatur super eamwrianguhun

-aequilaterum 41.3 (Pr0p. 1.), et producantur in di-
recium ipsis 411, dB 13eme AE, .BZ (Post. 2.), et
Centre qujdem Ë, intervallo vero BF, circuïuà-de-
scribatur’FHO (Post. 3.); et rursus centra A. et in-
;ervallo 1111 circulas dçscribatùr HKA (?ost. 3.).

autem expnsilo casu,4 qui in nostta figura est, reliqui nihil
habeant difficultatis, supersedere liceat eqrum exposition.
Forie autem miremr aliqlüs, et reapse mirati nunc lum veteres, .
quos Proclus ait simpliciorem problemaüs constructionem ad-
fectasse, mm, Rama: alüquc, Euclidem hi: nmbagibus uti,
ut adgpunctum datnm A rectnm aliqnam A4 Ponta, dans
reçue 1311 aequalem. vl’oterat enim brevius dicerà: Ducatur ex

J recta quaecnmque JE, ac descripto (Post. 5.) centre A,
intervalloîBI’, circula, abncindatur .41, quae proinde aeqnalis

crit- rectae. En Poterat sine dnbio Euclides in rem omnem  
  absolverc. At, ut Proclus ait, hoc nihil ahuri foret, quant

mon: petitio principii. Nam qui petit, ut ad A describatur
circulas intervalle 31’, petit ut ad A pomma lima rectae
BI’ aeàualis, ’qnod fait demonstrandum nec potendum. Necl

pusmlatum terüum- in intelligendum est; quasi liserer alibi
centrdm, alibi intervallum circuli Iccipere, ut a d Pou. 3..
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’E-nei 01h! 7:6 B (musical uç’vrgov Ëaü 1017 THÉ-Ï

191510.01), 1’07] 5min! Br 1,7; B11. Néant; 57ml
.16 A musical némg’ov fini un? HKA uüulov, 2’01]

ËGTÏ’V-îi .411 mi 4H, (.511 44 ni A]? il"; sèarriv’

zanni dieu fi 11A Ânmj 17? EH 501W F67],
’Eôu’xôq 0è Mi fi ET 7,7? EH ïm," êzcotëgu Égal

To311 1111, BI’ 7;] EH 3mm! 1’01". T4) 6è 193 (215193
ïaa,’ and oïUniÂotç 501212 î’ow Mai A11 ëguwrï] ET

émia! fan.   l11969 à’gu un? Joüc’vu omit-.3119 wifi A; ni ôoôst’ôy

3150.9ch: 7,7 Br 2’00) eûôkîoo «d’un AA. "Gang me;

nanisent. s ’
11130 1121212 72e

déc (9006qu 56:98:64! a’w’awv, 05’726 zig pel’è’ovoç

.. , I :7 i .. ’ ..wy chameau mm! 801961.21! atpeluv.

I A îmonel: si Sayilius. Praeterea, hac construction sumta, ad
demonstmndam rectarum 1.4 BP aequalitatem, ,- attaque
dicengla erat acqualis esse intervalle, quo puncm extrema
erurum circini, cuius ope circulus centre A descriiytus fait,
inter se distabant. Hoc circini crurum intervallum quum in
figura halud 0b oculos positum sit, exactissimo geometrae
sine dubio minus aptum visuxp fuit ad rem pet se simplicis-
simam demohstmndam. Malebat ostendcre, rectam 4.4 pa-
riter ne BP rectale EH 0b oculos positae aequalem, àdeoque
duas 11.4, B11 inter se esse aequales. Reapse etiam aperture!
circini, dum a puncto B ad A trausfertur, variatiouîbns ob-
noxia est haud detegendis, nisi descriptis, quos Euclides de-
scribere iubet, integris circulis. Nec instrumentorum fide nid
debet demonstratio. Monenda llaec duxi, que celtius sub ini-
Lium statim operis titanes cinglfiuav summi viri observent.
His addo, quae Savilîus de hac m babel p. 119. "Obsefvent
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I a o l I l eQuomam agitur punctum B centmm est cucul:
1710, aequalis est BF rectae EH (Def. 15.). Rursuq,’

.quoniam punctum .4 centrum est circuli HKA, aequalis
est .4141 rectae AH (Def. 15.), qnarum A]! rectae dB
aequalis est; reliqua igitur AA reliquat: BIT est aequa-
lis (Ax. 3.). Ostensa» est autem et BI’ rectae EH
aequalis; uu-aque igitur ipsarum AA, .BFWrectae .BII
est aequalis. Quae autem eidem aequalia, et inter sel
sunt aequalia (Ax. 1.); et 11.11 igitur rectae BF est

aequalis. ,Ad datum igitur punctum A, datae rectae Br
aequalis recta ponitur 1121. Quod oportebat facere.

’PROPOSITIO II«I. (Fig.3.)
Duobus datis rectis inaequalibus, a maiore rectam

minori aequalem auferre.

studiosi, si placet, diffeiientiam magnum in hac parte inter
problema et theorema. In problemate, ubi quasi mauualis ope-
l’atio taquin-km (quamvis etiam ipse Euclidis et gcometrarum
Problemata a mechanica structura et fabrica abesse longissimc, *
et non tam manus quam mentis open nbsolvi ex Platonis sen-
tentia dixisset idem Savilius p. 162.), traiectio linearum ad
alium atque alium situm et positionem Iaâmitti non polest:
potest in theoremate, ubi nullum opus extigitur, par imagi-
nationem traiici linea aut figura a suo loco et superponi alleri
lineae val figuras, ut in quarta propositione lit. Nain, quia
in theoremate nihil aliud quneritur, quem verum et falsum
neque qhicquam est falsum in illa traiectione, quae par solam
imaginationem ad ostendendam conclusionis veritalem fit, et
non quasi per fabricam manualem, aux: ministerium aliquod
problematicum, l’ecepta est iure merito in tlieoremate ti’aîeclio

illa imaginaria, quae in problemate assez vitiosissima.n
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"Eœaîoow agi ôoâèîomôüo mîüeîmflmooz aï AH,

T, (54! [m’Çwv son» AB’ (la d’7; dnd Œfig neigeait);

1 mis 11E 7?; êléoaow M F î’aæyv aimantai dqielsîv.

Ksz’aôw I) n96; T97 A empailla mi T 56195123: 3’09],

9;. Al ml talweg) tokai 7:97.14, ôtamoitwu 0è qui A4,

minime 7579059300) â AEZ, lI

Km! èml 16 A 0?][bEÎ07’ m’woov-êoü æoûlzIEZs

V minime, ïcn émia! AE 1,1; .441: «inti and si T 115
A4 émia! l’air iEæçau’gœ oigne mais! 11E, T 117 A4

.3.an En. dicte ml a; 11E ni T émia! î’m]. ,
I 41150 aigu ôoâawuîv süüszuîv &wîaow un! AB, T,

05916 mie- ;m’Çovog mis. AB e17 s’Mooow 17? F a»;
(ftpy’qojwc 11E. "09mg é’ôletinonïaac. en

H P 0 T A 2 I Z 6’. i

ï , ’Euh! 5150 wigwam wok (Mo 70.51;ng "vous rival alev-
eaîg tous 5p], êzuzs’gwp énœwégçc, nui niai giravion! tif

i ri n in t t i - , . 1 a I70241113: mon! en]: 7:qu mm une L’ami! svâszwvensgœî

I fi ) ç
zopwml’ and 1m! fiaow ses] fluas; [ami égal, and to
ægiywvov e95 comitiale ïoov garou, mû ai lamai ymw’aL
mis lamai; yww’mç l’eau è’oowou, êuom’goc succube,

l 1 a f u y t Il 11? ,(XQ ou tout 714809!!! UFIOTElWOUO’lV.

au omittere velis ,

1) Peyrardus ex Cod. 190. vel a. addjt yole, quod edd.
Basil. et Oxon. recte omittere videntur, nisi vocem 7&9 eo
sensu sumere velis, quem etiam nonnun uam baba, ut signi-
ficet. nempe, scilicet; Cf. Prop. 9? 2. huius libri cum
I. 10., I. Il. Constructio problematis I. 2. rumen parita- ab
initie lmbet 7&9, Rai-itague Il. 11. Haec talia umim panera

and sana multum refert.

PROPOSITIO tu.
O b s. Duo potissimum casas distingui passant, prout dune

irectae idem punctum extremum habeant, au non. Reliquis
I



                                                                     

Liman pantes. ,41l
Sirittdatae duae rectae inaequales .AB, F, quarum

maior sit 4.33 Oportet igitur a maiore ’AB rectam,

minori ’I’ aequalem auferre. l
l’onatur ad punctum A rectae F aequalis 44

(Prop. 2.); et centre quidem A, intervalle vero .44,
circnlus describatur 4EZ (Post. 3.).

Et quoniam A punctum centmm est circuii 4EZ,
aequalis est 4E rectae.44 (Def. 15.); serlethidem
44 est aequalis; utraque igitur ipsarumlAE, Ftectae
.44 est aequalis; t quare et 4E est aequalis rectae T

ŒmL) - . - lDuabus igitur datis rectisiinaequalibus 4B, s11, a
maiere AB minori F aequalis ablata est 11E. Quàd,
oportebat facere.

PROPOSITIO 1v.. (Fig.4.)
Si duo triangule duo latera duobus lateribus aequa-

lia habeànt, utrumque utrique, et angulum angulo
aequalem habeaÎnt, ab aequalibus rectis cententum; et
basin basi aequalem habebunt , et triangulum triangule

  aequale erit, et reliqul anguli reliquis angulisiacquulea
erunt, alter alteri, quos aequalia latera subteudunt.

caaibus similibus fis, quos ad Prep. 2. ’diximus, immorari

nihil attiner. i a

PROPOSITIOIW
Obs. Haec propesitio prima est, in qua principium con-

gruentiae sive Ax. 8.; eiusque conversa, quatenus couversam
habet, adliibetur. Non quidem deEuere, qui hoc demonstralionil
geline repudiarent, quod minus geometricnm ait, et mechauici
aliquid sapin, triangulamque assuma: cum motu et ad aliam

s

)
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"E010 Mo 196mm» tu)? ART, 4EZ; flic duo

. nimbois flic Al? , 11T mis duel glanent; mis 4E,
4Z Ïoag è’zowa, investiguai évasiez): , 117W un; 4B 1;);

4E, 17,311 de AÎ 17; 4Z, and yœm’a’v a)?! une BAF
7mm; ni raine E4Z i’eæyv’ M74», (in nui fiéezç 1; ET

(foies; a? EZ i’m] Suri, and se ART 1917401207 155
4EZ ægtyoiwp î’eov gaïac, ami ai lamai ronfliez waîg
AomaZçI alluviale 70a; ébourrez, ëuazégu énoncent): 15g), 639

al i’ocu ultvgai ânozelyevew, a; [un laimi ABF cg?

dm; 4EZ, si (æ? 15716 AFB 1;); tint; 4ZE.
’Eçmgyoëqpévov 7&9 1017 ABF 1970541011 En). fui

4EZ 1913"»va ,* nui mimant-3100 ont? un: A amadou
591i me 4 (musical, mie et 4B suâmes t’ai «n,» 4E, 
souderiez; ami a; B musiez! 3m çà E, été se 1’01]?

positionem translatum. Et iam Proclus ait p. 66. llano
longeas)» sensibilii innitî n09ioniw, 1779 aîm’hftïis ne) Emp-

7017: 325064» linoléums. Pariter congruentiae illud prin-
cipium reieeere Flussas Candalla, Peletarius, Thomas Sim-
pson., qui superpositionem unius lignine super nlteram
mers mechanicam (a mechanieal cousiclcratiou) esse dicit
(Elem. ,of Geemetry. London 1800. p. 255.), aliique.’ At iure
lus dudum regessere Clavius, Savilius , Scarburgh. , Playfairn
aliique, non manu sed mente tantum fieri illas figurai-uni sus
perpositioues, nec nisi a uotione aequalitatis pendere. Cf. quae
e Savilio ad Prop. 2. attulimus. Scite VVallisius ait (Open
Muthem. T. Il. p. 668.: "si in sint comparati circul us armions
et autarticus, ut si centrum centre accommodaii intelligatur,
et plamun plane, reliqua congtuerent puncta: erunt illi (par
iqaapluoyîfil) aequales, utut alter alteri non admoveatur; sed
toto coelo «listent.fl Playfair. tamen iniustis bis cavillatiouibus
ce neque concedit, ut uovum axioma sumi pesse dicat, huius
sententiae: iSi dune sint rectae linette, atque super nua earum
constituai ait figura quaecunque, super alteram sempei constitui

.
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LIBER prunus.- , 43
Sint duo triazrgula 4BI1, 4EZ, duo lutera 43,

AT’ (luobus lateribus JE, 4Z aequalia lmbentia,
utrumque utrique, ncmpe lattis AB lateri 4E, latus
AP vero lateri 4Z’, et engulum B411 angulo 134.3
aegualem; dico et basin 1H1 basi EZ aequalem esse,
et triangulum 4.17311 triangule 4EZ aequalc fore, et
reliques angulo’s reliquis angulis aequales fore, alterum l

alteri, quos aequalia latera subtendunt, angulum nempe
ABF angulo ’4EZ, angulum [IF B vero angulo

I ’ . . ,, Congruente enim triangule ART triangule 4EZ,
et posito quidem puncto 11 super punctum 4, .43
veto recta super 4E; congruet et punctum B ipsi la",
quia est aequalis 4.3 ipsi 4E; congruente autem 113

* lpesse figumm altei’i aequalem, e lquo deinde omuia deiivari
possintr, quae vulgo per superpositionem demmistrentur. At
(lubito, un hac mimis aigu olitrectntm-es libei’alitale status
conu’ovcx’siae multum mutatus sit. Allev’am enim illam in axio-

mme summm prieni aequslem figumm clamalmnt illi, nihil
aliud esse, quem pariter figuras in alium locum translationem.
Radius tamcn ille ne Tlmm. Simpson., quine superposiliune
Opus haberet, mavult propesitiouem liane quartant huer Axio-

I mata refuse. In tlieoremalibus itague intacm maneat illa li-
nearum et liguruum mente tamtam concepts tmnslatio, sine que
simplicissimarum propositiouum vix tolerabilis dan posset de-
monstratio. Cnetchim omnes .liuius , propositionis partes dili-
gentissime explicavit Savilius, huius observationes legere pos-
sis etiam in Hauberi Clu’csl. geometr. p. 181. Huic proposi-
tioui sequens addi potest corollarium: Si duo triangule unum
quidem angulum utrimque aequalem liabeant , et e rectis etiam
lumc augulum compreheudentibus mm prioris trianguli acqualis
sit nui posterioris, altera autem prioris trianguli limier si: altera
posterioris , emmi etiam triangula ista inaequalia , et prius qui-
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ébat zæileB’ ’51] 4E imaginassions et mis 4B ëni

fait! , emmottées; mi a; 4T etlôsîa t’ai nia! 4Z,
du? 16 ïeml sima me! une B411 yww’ay 17j un; l
E4Z’ aigu mi me F amusies! Sac-i. me Z amadou)
Synagpeôest, été T6 finit! mille! eîvou w)» dB fifi 4Z.

141.242 mie; nui me B 3m 16 E égorjguôuu, dis-n fioi-
ozg a; ET 37:2 fléaux mais! EZ-êtpagguieet’ si yole 1015

psy B infini ërpagpo’oçxwoç, e06 de F Jill se Z,’

si ET fichus Ëfll mit! EZ min êtpagytiescjdtio eti- V
085m piolet! usçtéëo’uow, oflag émia! dôtivmov. :
’Eqiuertâeec aigu if 131" [galets 3212 19241 EZ, «ai l’or]

min] 561w! (ligue suât 52.0?! 16 JET 1917004704! En)
010v rai 4EZ 791700701! ËquthÆâGêl, «ai i’eoæl «site?

è’amt, ml ai lamai yww’àc Ëîtl’ŒOlQ lemniçiyww’ag"

êtpaçuôeo’voe, ml î’aac attitrai; èeowaz, a; au «3nd

ART 1,1? tine 4EZ, si (il? 157:6 APR (si? une 4ZE. I ç
’Eda! des: duo zgr’ywvu 1d; duo nhwçdç mais (filai A

nÂG’UQOtÎÇ î’eaç ézaïëgœv êxau’pq, and rouillai!

5;)? yww’qz i’eml 5m, très! «inti son! l’eau! miaulai»)! ne.

LA

si

dom mains cric. Cf. Pfieiderer. in Haub. Glu-est. p. 501.. Et .
multe magie, si utrumque crus angulum illum comprelxendens

e in une triangule mains sit, quam in altero, illud etiam trian-
gulum mains erit, quam hou-Han occasionne de Corollarii:

universim notafi potest, Euclidem ipsum paucissima, sut. ut
Austin. putat p. 16., forte ne. ullum quidem addidisse, quad
trempe brevitati .consuleret, nec nisi iis, quae maxime ad
scopum suum facerent, immerafi sellet. Commentatores autem,
ut qui alium scepum habetent, pinta subinde addiderunt, e
quibus si potissima seligeremus, lectoribus haud ingi’htum fore’

’putavimus. Graeci en noçlopum vocabaut , quam voccm [amen

diversa nonnunquam signification adliibere solebant. Erat
inempe Porisma, qued et Proclus innuit (ni minium: urates

x

. , N



                                                                     

t

l

j LIBER rames. v 45
ipsi 4E, cornât-net [et AT recta ipsi AZ, quia aequalia
est angulus BAI1 ipsi E4Z; quare et punctum P
puncto Z, congruet, quia aequalis rursus’ est AF ipsi
’AZ. At etiam punctum B puncto E congruebat;
quare .basis BF’basi .EZ congruet; si enim, puncto
quidem«B ipsi E dengruente, puncte autem T ipsi
Z, basis ET ipsi EZ non ceugruat, duae rectae spa- I
tium continebunt, quad fieri nequit (Post. 6. vel Ait.
12.). Congruet igitur basis Br basi EZ , et aequalis
eii erit; quare et tetum triangulum 11131" toti 4EZ
triangule congruet, et aequale si erit, et reliqui an-
guli reliquis angulis’ congruent, et aequàles eis erunt,

, angulus nempe ABÎ angulo 4EZ, angulus autem
b AÎB angulo 4ZE. . ,

Si igitur duo triangule due latera duobus lateribus
aequalia habeant, utrumque utrique, et angulum an-

, gulo, aequalem habeant, ab aequalibus lateribus con;
tentum; et bas-in! ’basi aequalem Babebunt, et triangu-

’ aux) in) noofllnpoi’tow 111’077 eïml rai Etiulsz’du yeypupps’wa tropi-

qaatu). singulet-e aliquod problematum geints, vel, ut Pappus
in Collect. Mathem. Libr. VIL Prael’. ait, ’mediae quasi
natures: inter theoremata ac problemata, quod idem etiam Proclus
asserit ad I. 15., arque porismata hoc sensu suinta tribus libris
exposuer-at Euclides, quos temporum iniuria deperditos restituere
conatus est Rob. .Simson. Alio autem sensu porisma in ele-
mentis sumitur, ubi plerumque Sigllillcîlt pr0positiones,’ quae

cum in ipso demonstrationis cursw se nitre effanent, (311w
En 107v énodsdnyps’wwv 017.26 n evvaçoqvii 0.4059114442, [singeât-

[4(va invita, Proclus ait p. 59.)’absoluta demonstmtione separatim

enunciantur, unde etiam Proclo aucune, l. c. porismalnomen
acgcpit, 036m9 m nëpdns 311 de 53101751071511]: 361’5st «écuyer.

e

z 2
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gtszopévml’ mi mV! 13050:4! fifi fléau km! 558;, mû

16 ægfymvoy 195 19005110 i’oo’v (bien, mal ’ai lamai

yww’az mis Âomaîg yww’azg î’aou ê’qowaz, fumige;

êkœææ’ggz, 6(p’ «29 ai En; alarmai Üno’tu’vovaw,  "07159

58H 65155:". -
II P O T A Z I E ë.

T1541 îooonslaîv cotyw’vwv ai ngôç w? fléau yœw’ac

u î î   L I a a y-awl albanais situ, un, ngogsufilæyûewwv un! mon!

î æ , 1   1 l , ,, l I -61119610111, ou mm mon! flaow www; tout aÂÀ’yÂalç

ê’oor’taa  
Î’Eww 19171114101! îaooxeüg 16 ABF, ïamz 53:01!

T124! AH ahané?! 73:2 [IF nthçZ, nul myogazflsflhf-
oôwcuv 575 661761163 Taïg 1113, 1111 c’éflsîat ai IL];

TE’ læ’yw, 51L 7,5 11è?! 6-726 11.811 florin 1?; 127:6 ÀÎB

ion 1101W, ôè’ïistô 1"le 7,176516 BFE.
Eihfifiw 7029 fifi mfg L’A 1117.6711 (i’IÀHEÏO’II 16 Z,

mai (ZIf’I’SQIÉO’Ûw (5716 fig flat’g’mlog fig 11E (:11; gifla-

com 17j AZ ici] 1; 11H, and EvaæÇetÊZIchav ai Zl’,

f1]; æzÏ’Ûciat.  
’Emi 0151! in?) in)!!! 1; [niai AZ ïfi AI], fi 0è 4413

en; AF, au; A») ai Z41, Ar 6002 mis HA, A]?
mu! sinh, ézartëga émerïëgçz, mû yonu’mI mum)?! 716-

QtrÏzo’vm 197W «En; ZA’ÏI’ phlox âge: ZF [férial 1;);

IIB i’m] 507i, «ai 16 4ZF 7ç17wvow 14,5 A171? riga-

Cf. p. 80. Nos sensu paulo generaliore omnia, quae e damon-
stratione sponte sine longis demonslmtionnm ambagibus fluunt,
Coroliaria aut Consectnria dicere solemus, nomnmquam etiam
generalius haec ample alia similia Obsewationes vocabimus.

” PROPOSITIO V., Obs. 1. Saviüus obscrvat, houai-.0711 7017051101! mon de
pharibus uiangndis aequicrurîs imefligendum esse, sed idem

-A;L..
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luth triangule aequale erit , et reliqui anguli reliquis
angulis aequales ernnt, uterq, unique, quos nequalia
latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.

l l ePROPOSITIO V. (Fig.,5.)
Isoscelium u-iangulorum anguli ad basin aequalesk

inter se sunt; et productis aequalibus rectis, angulî
sub basi aequales inter se emnt.

[Sic triangulum isœceles ABF, habens latus 4B
aequale Iatcri AF, et producantur rectae Bd, TE in
directum remis 1113, AF (Post. 2.); dico angulum
ABF angulo API? aequalem esse, .IÏBJ vero ipsi

ÊTE. *Sumaturenim in BAI quodlibet puncmm Z, et au-
feratur a maiore AE minbri AZ aequalis recta AH
(Prop. 3.), et iungantur Z1", HB rectae. V

Quonîam igitùr AZ aequalis est rectae AH, AB
veto rectae,AÎ, duae igitui Z11, AF duabus H 11,
A]; aequales sunt, utraque utrique, et angulum com-e
munem continent ZAH; basis igitur Z[’ basi in?
aequalis est, et triangulum AZP triangulo ARE .

esse ac indurez: rgzyw’ww ÏaooxeÂaÏv. Aliam huius propesitionis

demoustrationem Proclo referente Pappns dedil: in hune fera
modum: Quodsi 110c imam triangulum aequicrurum ART (Fig.
V5.) bis posimm, (Mecque in «(97 repetitum animo concipiamusj
exit mon tanLum [ID-1.115, APzay; velum etiam, 0b 1:31:17,
lxabebimns quoque (Ax. la) ABray, Arzafi’. Poterit flaque *
triangulum 0.67 triangule (113F superpoui, ira, ut pauma A et

x
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l . .   v e , ’ - .,7mn,» 2’004! dama , Mai ou lourai ywvmt tous lumen;

- n I . I K Ï aalumnats mon éoov’mc, éxmëga êuaflgç, up dg ai
("ou alangui Ünout’vovatv, 1Ï ph! 6716 ATZ fifi Ümîe

’JIBH, mi 8è Ümî .AZFV 1;)? 157:6 141-113. Kai Qui

(Un; AZ (il?) ni AH émia! î’m], (51! 9; AB (a;
AIT lotir i’m;,, leur?) 0791: 9; BZ Ilomfi wifi F H
iodai in". ’Eôu’zây 0è nui fi ZF cg; HB ïo’rf 0150

à) a; zzz, zr avez mis r11, HB zou. 820w, au;
  "’90: égau’ggz, ami ywvla æ; 157:6 BZF yww’g: n] 6nd

h ÎHB i017, ami p’oz’mg «mon acon») RI” mi zô
L’ZI1 taïga mI’yËuvow 197 THB 19170511101001! 501m,

gai ai lamai yww’ou mis lamais ywm’wç i’oaz ÈÎJ’O’ilIal?

êzuu’ga éuaïëggz, fig)” à qî hm ulevgai Ünonh’mv-

OlV’ il»; à’ga émiai [1,3211 qînô Z51" 17] 15m3 HIÎB;

fi 0è 15716 BTZ 1;)? inti TER ’Ensl 0’51! a)»; v;

à"; ABH glanda 31,1; 1g; 6nd AFZ yœæiù; 80512017
1’07], 0511 9; 15m3 FBH 77? 6nd Br Z i211), 1mm) J91;

1; 137:6 ABI’Jm-jq] 1;] 15716 AFB émiai in, nui du;
:7969 1g? fléau 7017 115F ægtyw’ælov’ ëôcz’zâæj jà mû.

a; ônâ ZBI’ 1;; 6716 HI’B l’on, nui æîaw 6nd râla

fléàtæl’fiaîv âge: igaauelaîæl, and 1d éëæjg. ’

a, angnli BAT, rap; rectae 1111?, «y; :413 aflg’ad’eoque puncta

É, 7; et I’, fi coincidant; aequalis igîtur erit anglxllls Biangulo

y. A: quum angulus 7 idem prorsus sir, ne angulus P ex hy-
pothesî, erunt (Ax. 1.) anguli B, Paequales. Alii alias dedere ’

demonstmtiones, quae tamen omnes, qgamvis simplices, Eu-
K clideae culera videntur.

Carol]. Triangula aequilatera sunt m aequinngula.
S c110]. A Thalcte Milesio hoc theorcmm inventum esse"

Proclus refert. lObs. 2. Scarburgh. p. 61. posteriorem huius proposi-
tionis partent , qua anguli sub basi "gades esse dicuntur, non
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’aequale erit, et l’tliqpi zinguliereliqùis anglais aequales

erunt, alter alteri; quos aequalia lattera subtendum,
-4 F Z quidem angulo ABH, AZI1 veto angulo AHB
(Prop. 4.). Et quoniàzn tous 112 toti 11H est aequa-
lis , quarum A3 rectae AI" est aequalis , reliqua igi-
tu: . Z reliquae PH est aequalis (Ax. 3.). Ostensa
est autem et ZF rectae HB àequqlis: duae igîtur BZ,
ZF duabuse PH, HB aequales sunç, utraque utrique,
et angulus .BZF angulo FHB aequalis, et basis e0-
rum communia BI’; eI:.BZI1 igitur triangulmn FHB

triangule aequale exit, et, reliqui anguli reliquis and
gulis aequales emnt, alter alteri, quos aequalîa latera
subtendunt (Prop. 4.); aequalis igitur est angulus ZBT
angulo HFB ,l Iangulus autem BFZ angulo F1311-
Quoniam igitur totus angulus A311 toti angulo AFZ x
ostensus est aequalis, quorum FBH angulo BFZ
aequalis; reliquus igitur JET reliqua APR est aequa.
lis (Ax. 3.), et est ad basin trianguli ABT; ostensus
est autem et angulus ZBF angulo aequalis, et
saut sub basi; Visôscelium igitur triangulorum etc. I

s

I esse ab. Euclide profectam puas, sed assutnm ab cliqua, qui
animadvenef’it, demonstrare Euclidem triangulorum istorum
aglb basi constitutorum aequaJitatem. Neque enim unquam hac
angulorum sub basi aequaütate mi Enclidem in sequentibus
propositiouibus. Cui quidem argumento opponere licou, ad
plenam cette Prop. 7. demonstran’onem opus eue hac Ponction
parte Propositionis 5., ut Rob. Simson. et Peyrard. in Praefa-
liane P. XVIII. monent. Coëtsius (Euclid. Elem. Lun . Bat.
1692; p. 46.) banc propositionem ex I. 9. et I. 4. demousmtr
At, quum I. 9. peudeat etiam apnd Coëtsium ab I. .8. luce a
I. ’Z. et, haec denique a I. 5., in circulum isncidere. videtur,

es



                                                                     

.50 1 V ELE’MENTonum

IIPO,TA212 si. t
’Eciv eptyaivov ai 1Mo fluvial i’aw unifiais «in,

and ai 6nd «mais î’ouç yœw’aç ônosez’vovom nÀêani

l

uî’am (infime è’aowac. t
"Etna: tçlrwvw 5:6 ABF, 523ml è’xov miel 13m;

iABF ymw’uv q? Ünë APR yww’qr Zéro), au nui
adulai si AB nlwçqî 1,1? 111” I:0 émiai 2’097.

El 7&9 Jflloôc les"! ri A3 si? AF, plu uni-raïa!
"sigma: émiai. "Etna: patins! a; 11E, au) dqaymioâw
(2716 si; nettoyas flic 1B ni 3105000114 ni AI’ i’oy
si dB, ml’ëneâ’eüxôw si AF. ’ .c i ’

1) Hic et in Unes Sequente edit. Oxon. primo loeo popit
itectam .41”, secluldo rectam .411: et quamvis nihil promus 1n-
tersit, uo ordine hue rectae aequales uomiucutur, veri [amen
simile nerit, Euclidem, qui primo nommasse: angulum JET,
primo etiam loco suisse Irectam hune angldum subtendenn
tem i. e. rectam 1’. Cam Peyrardo tamen cousent.Cod. a. et

Cd. B3.110 l -quamvîs in Praefat. comrariuin assaut, et excusare islam
licentiam aliqui tentnfint. Cf. Hauber. Chrest. Geom. p. 204.
Eadem demomtnüone utitur .Van Swinden. Anfangsgr. iles-
Mefskunde, p. 57. etAngel. de Marehettis p. 15. i

PROPOSITIO V1.
O ba. I Propositio sema conversa est quintae. Picpo-

sitiones nempe primatiae, earumque couveuse itai ad se invicem
se baisent, in: suppositio priori: fia: conclusio iposten’oris, et
vice versa , val, si plates illa habeat suppositiones, nm 5111)-.
positionum filins fiat huius conclusio. Ita v. g. hic in Prop,
5. lumebatur, triangulumx esse Aaequicrùrum, et inde conclu-

v debatur aequalitasangulorum ad basin, in Prop. 6. contra sunlitur
haee ipsa 31131110er aequalitss, et: inde ooncluditur acqunlitas
talerumhis angulis oppositorum. Quamvis enim Prop. 5. limiter ac
6. catlegorice expressae sint, facile [amen tunique etiam hypo-
lhetice exprimi poum. Vide Hum.- Clirest. Geom. p. 196. sq.

z
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.PItOPOSITIO v1. (Fig. 6.)

x Si trianguli duo anguli aequules inter se. 511m , et
aeqnales angulos subtendentia latera àequalia inter se

erunt. t K .Si triangulum ABT aequnlcm habens angulum
118F angulo, ATB; dico et Iatus .48 lateri 11’ esse

l aequafe. - - i t’ Si enim inaequale est latus 411B lateri AF, unum
earum mains est. Sir. mains 11.!), et àuferatur a ma-
iore A.B.minori AÎ aeqnalîs dB (Prop. 3.), et inn- ’
gatur AF.

Plus adhuc conversionum, (inutpotprîe) genets recensent
Proclus et Savilius. Quum vero non, ut Pelctarius vult p. 50.,
conversae propositionum in nuiversum sin: verne, travaillas t
semper- demonstratione agate panet. Ea plerumque, arque in h -
hac etiam Prop. 6., in instituitur, ut doceatur, contra- .
rium si quis ’asserere velit, absurdes consequentias elabi non

A pesse. Hoc demonstrationis goums indirectum vel apagagicum
vocare soient (duuywyè si: 113694109) , quad; quamvis nonnulli’

t Subdubitare videantur, pou minus oenum est ne demonstrntio
directe; ex varie enim falun iusta ratiocinations couseqni nun-
qunm passant. Net: sine causa dixere aliqui , esse apngogicam
demonstrationem quoddam analyseos theoreticae genus. Cf. Klii-
gel. (Wônerb. ad vocem Analysi: P. I. p. 90.). ’Et Scubnrgh.
banc dednctionem cd absurdum Analysin destructivam vocat
p.62., quod nempe un par cette ratiocinia fallam suppositionem,’

quae initia suinta eut, dam-un. Cf. Borellius En 1. et Hauher.
Climat. Geom. p. 210. sq. Conversac , etinm’ubi locum habeut,

1 itou omnes affeft Euclides, ted en sàltem, quos in proposi,
rionibus sequentibu) usai fore videratïnus tamen, quantum
fieri potest, reliqua: etiam, quae alieuius momeuti su’nt, no- t
labimua, quod iam c Clavio factum videmus. Neque rumen
musse est, conversant scraper, un": alia interposita, ordiue

n
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’.Em-E mûr, i’my Sortir a: A!) Tri 11T, zou») 3è a;

.1311, 6130 81) ai dB, ET 6110i mais AIT, TE ïaaz n
daim 59.111590: éuwtëççe, au) yawla 9,: 5nd JET yww’ç

wifi-03716 AFB 301L! i’ar,’ 5:11:29 fige: AF fléau æfi

11.8 ïtn] ëavl, and 16 JET 79171511091 155 AF B
vplyw’mpj’aov garou, 16 êîaoùov 197 (lectori; anse

d’aronm" 015» (2’906 65121069 in"! o; Ali-1;); 1U” a";

a! v n l u r .   . ..,apeç. Eau aga 191740701; zou w 455139

. Il P O T A 2 I Z Ç’.
’ .1212 ni: afinfç stîôet’ag, 61m; Tlfîç ouïrait cüâel’wg

«Filou 6150 cüôeîm i’aru éxa’ré’gu énau’ggz 017 ouwccürf-

exciper; eam, cnius si: conversa. Sic ’v. g. lib. I. 8. 42:26.
cochx’sac Sun: Pmp. 4. Sacpe quippe ad demonstrandam
conversant nuas adhuc propositiones ante demonsnm’i necesse
est. Caeterum, quum dime parles si": in conclusione-Pmp.
5.,’nempe 1.) in ,triangulo aequicruro angulos ad basin,
2) in codem uiangulo etiam angulos au!) basi aequales esse,
de utrinséue conversiouc cogitai potest. Ac pfiofis quidam
ICOnvcrsam exhiber Prop. 6. Euclidis. Postelior conversa
ira habebit: Si trianguli..dBI’ (Fig. 7.), angnli FBJ, BI’E
sub basi acqn’alcs fuerim, arum etiam latera .413, 41’ aequalia.

Sumantur enim BZ :I’H, ducanturque recule EH, ZF, emm-
que in triangulis ZBP, IIFB rectae ZB, PH acquales ex con-
structione , et quum recta ET communîs ait unique triangulo,
èt angulus IÎBd (val FEZ) ex bypotheai aequalis ait an-
gulo BI’E (val BFH) erit ex Prop. 4. Zl’::.BH,’ et angulus’

BZI’ZBHI’, le: triangulnm BZP:BHF. Iam dico, rectasx
dz, AH esse aequales. Quodsi enim inaeqnales sint, cri:
allez-nua v. c. ZA maiot. Summum 29-7111, ductaque 9P,
erunt in triangulis 92T, BHA, ex demonstratis 21’281! 5
2624H ex bypoth. et angulus QZFzBHA ex demonstrat.
Hinc ex Prop. 4; crit’triangulum ZOI’;HAB. Undje, ablatis

o
x

I
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Qluoniam .igîtur aequalis eçt dB ipsi Ar, com-

munis autem ET, duae îgiilïur (JE, BF duabus AF,’

TE ’aequales surit, utraque (urique, et angiilus ABF
angulo AF B est aequalis; basis igihtur AI" basi A]?
aequalis est, et ART triangulum AI’ B triangule ac-
quale erit (Prop. 4.), mimis minori, quad est absurdum
(Ax. 9.); non igimr inaequalis est recta JE recta.
11’ ; ergo aequalis. Si igilurltrianguli etc.

PROPOSITIO VII. (Fig.8.)
Suéer eadem recta, du’abus iisdem mais aliae duae

rectae’ aequalcs utraque utrique non constituentur, ad
z

aequalibus triangulis BZI’, ËHP erui1t(Ax. 3.)re1iq1ia, m’au-

gnium nçmpe Bm:ABI’ i. e. pars açqualis cric tuti, quad
fieri acquit (Ax. 9.). Acquales igimr shit A2, AH necesse èst.
A quibus si nui’cramur DZ, 1’11, quae ex hypothesi aeqnales

surit, reliqua acqunlia emmi: 5.), nempeyecla .4sz11
Alinm directam.demonstrationem habet Proclus, dum, dllCL’l
ZH, ostcudiL, ailgulos .4211, «1112 esse aequales, mule res ex
I. 6. patet. Non ul: conversam, sed ut primai-jam propositioncm
G. demonstrac Cnëtsius l. c. p. 50. et Van Swindcn. l. c. p. 56.
ex I. et I. 25., ubi, qunum hac propositiones non pendeam
a I. 6., non idem monendum est, quod in propositionç pracce- x
(lente. Caezerum, iquod mon; Hauber. Chresf. Geom. p. 219.
et Pfleidercr. ibid. p. 503. etiam Prop. 6. simili ratione, ac in
Prop. 5. a nonnullis factum est, ex ipso principio congrucntiae, si
nempeidem triangulum bis positum sumaturgdcmonstrari potest.

Cor. Trinngnla aequinngula suint etiam aequilalera.

’ PROPOSITIOVII. r
0b a. Recte Saviliuè manet, propositionem haut; ali-

qunnrorobscurius expressam esse, undc paulo aliter Rob. Sim-
soni fera mode affermi pourrit ira: Super endem basi, "aigu.
1d tandem eius partes ncqucunt duo triangula consçitui, in a: t
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i ’ , ’ yl i r il(roman, nçôç oing» ami qui,» camelin 391i en? came?
[régi], "ce? unifié 715909100 51000045 mis il: d’en? eüfiet’mg.

E; 7039 (bazardai , rial flic «finis süfisîœg mis A3,

3116i un; mimis eûâslatç mais: AF, 113 tillac 8150
cüâeîcu ai .44, A]? rî’oou éxawæ’ga êzawè’çç: owwtoi-

. N . i n . u , . .zwaow, agas une) me au?) 01men?) en,» me F
and A, ëni toi mini p.199] un? F, A, Toi chimai m’-
(une; è’zovaat 103 AQB’ aigre ïoml clown nia! phi FA

- ’ r v i v i n -! .- fl r17] 4.4, lm «me mous examen! curry 7:0 A, un! Je
ÎB-rtfi dB, 16 mini mégot: è’zo’voav, aüzfi lui B’ «ai

5516551511900 a; I141).   ’

3

1) Peyrnrd. nddit: un: ai Br, Bd inflefllrjoômuav Èn’
56061219 En) ni E, Z. Duas etiam figuras describit, quas ad
Commemu’ium dedimns, et in ipsa etiam demonstratione pro
nonnullis littoris substituit alias. N63 autem sine coda. au-
ctoritate nihi1.,hic maure voluimus. Caeterum vide Com-
,mentafium. x

latera ad eosdem basons termines vergentia aequalia oint- Caca
terum conferatur Hauber. in ChrestnGeom. 222. sqq. .Si
enim fieri poteau, sirli: (Fig. 8. 9.) triangulaiABI’, JE] il: coin.

patata, ut AIL-.44, et 3h34; eritque vel vertex neunius
trianguli intra reliquurn uiangulum, vel vertex sucrins intra
alterum triangulum, vel vertex unius in latere alterius ipso au:
producço in loco abialtero vertice diverso. Praeter cum casum,
que vertex neutrius trianguli est intra reliquum triangulum,
qui salue in Graecis, quos habemus, Euclidis codicibua de-
monstratus est, etiam reliqiios casas demonstrandos esse iam
Proclus. iunuit, et eius came, que vertex unius triaîguli est
intra alterum, demonstrationem (ledit, quem- parfiler llabent
Campauus, Savilius, Clavius et Robertus Simson. ln. en
hampe (Fig. 9.) aoqualilas angulomm AdF, AIE, àtque ex-
inde înaequalitas angulorun; ZJF, El’l infertur, qui, taule"
ex parle vouerions Prop. 5. aequnlea eslse debebam. Hume

- v (x
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I iman ruinas. 4 !SS
ahuri et aliud Punctum ad easdem partes, ire ut «la.
dam terminas habeant, quos primae rectale. .

Si enim fieri potesç, super eadem recta-dB (in.
bus iîsdem reçus AI", F3, aliae dine rectae Al,
dB aequales attaque nitrique constituantur ad aliud et
ahuri. punctum P ’et A, ad easdem partes 1’, A, et

cosdem terminas habentes A, B; ita ut aeqnalis si:
iqliidem TA ipsi 4A, eundem terminum habens, queni .
ma, puncçum A, TB vero ipsi dB, eundem ter-
minum’ habens, quem illa, punctum B; et iungatur

Il.
men mum ab Euclide non omiuum, nec Euclidem ipsum
mutilatum , sed libmriorum tantumv culpa altoram figurant
omissam esse asserit Peyrard. Tom. I. Praefat. p. XÜIII’. et",

hac figura restitùta, et: rieetis Juabus productis, ne un:
quidem vooe mutera, perfectam demonemtionem se restituine
en. faire: trempe 10.) même 317, Bd prodncere, ubi deinde
demonstratio, panois tamtam linerie mutatis , id utrumque
casait) apflicari potes: , nominatim itague ad eumîeuoque, quo

vertex P unius trianguli est inca alterum triangulum AJBÂ
- Itainempe procedii, Postquam atteigne fuient lingules API.

:411’: ,,Quare sanguins AIT maior est engulo dI’E, malta
igitur F12 maior est ièso ARE. Humus, quoniem aequelis est
PB ipsi dB, aequalis est anguille T12 angulo 411E, quod fieri
neqaiw. Et haec quidam satis ingeniose. Utrrim tamen Euclide:
ipse rem in absolvait, dubitari poterit, quad, ut VV. de
Lamine et Prony monent p. XXXVIL, vix credi patent , libre-i
rios non integram tamtam figuram omitiase, sed linon etiam,
quae productas invenerint , non produxisse, et verbe, quae in
ipso tenu ces produci iubeIent, omisisse. ACcedit, quod in i
veuione Arabica, tem ca, ex qua Campanus transtulissè cradi-
tur , quam in Nassireddinil typis impresaa, et cumins quand hune I
10min versionem Gallium, a Sodium. Profeu. Bibiioth. 1155.

x
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iEml 069 ïaæy émiai a; AF a??? A4, ïmy a"; mai.

i rendu o; 6nd AÎA ni 157:6 AAF’ gaziez! aigu a; 15m; I
I AJÎ zfig «En; ATB- 9101195 tige: 15916 TAB’psz’Çwv

étui cfiç 17916 411" B. Hdlw, final il"; facial o; T13
ni dB, far] 501i mi ywm’a 1; 15m3 Î 1B ywm’ç: 11;

inti JPB. 1716613101; 3è mirais and nome; peignai,
39169 3m11! 050157051041. 01h: 59a 39:1 and me? égrisa

IIPOTAZIZ 9;.
’Edv (hic wigwam mais 6150 :1151;ng mîg 61ml Math

(mis fous En; , ênau’çav enneigez, 5’17; Je nui 16v fid-
aw ni floiasz ïamv ami mimi yœwz’ow Œfi 7401119: ïaoiv
èËçt, 1:7)? «inti maïa! î’oow eiiâetaîv nègzsxogoæ’mw.

"Env: 6150 ægiym’a ni JET, AEZ, voie 3250
911611902: mais A1? , AIT mîg Jim) ulsvgaîg mais 11E,

dz ïaag è’xowa, inféoda! infligez, fuie! [Li-v A3 zfj
’AE, nia! Je Aï ni AZs 315in 6è nui fléau: 11,31!

Br fléau 1,7; ïamfl Âæ’ym, au and yœw’a 9; 13m;
BAT ywm’ç mg; 6956 EdZ ëaziv 5’07].

Paris. factam, Peyrarduaén Praefat. Tom. Il. p. XLII. exhibei,
qiiaxnvis caeterum non consenliant , casas secundus nominatim
demonstratup est.

Is denique casas , quo quia numere, posait , ,verticem unius
niangon esse in latere aliquo alterius ipso val producto facil-.
Iimam babet demonstrationem ex eo , quad totum non aequale
esse porc-st parti. Caen-rom Pappus, et ex eo Savilius chique
observant, banc propositionem, quod taro fiat, inlpropositio-
nibus geometricis, negative effeiri, nec esse nisi lemme ad:
’I. 8. Argue haie ipsi usni, trempe ut prope lemmatibup in-
serviant aliis propositionjbus, supins insu-vire propositiones
negative expressas , v. c. HI. 23. coll. HI. 24., observa Hau-
ber. Chrest. p. 250.
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Quoniam îgîtur aequalis est .1111 ipsi A41, aequalîs

est et angulus AI :1 ipsi AJP (Prop. 5.); maior
igitur AJF lipso APR; multo igitlurl 11le inaior est
ipso APR. Rursus, quoninm aequalis est T B ipsi
JE, aequalis est et angulus TzIB angulo AIRE. Os,

- tensus est autem ipso ct multo ruaiOr, quod fieri ne.
quit. Non igitur super etc.

PROPOSITIOIVIII. (Fig.ll.)
V Si duo triangula duo latere duobus lateribus neque-

lia habeant, utrumque utrique, habeant autem et basin
basi aequalem; et angulum angulo aequalem habebunt,

ab aequalibus mais conteutum. l l. .
s Sint duo triangula ABI’, 4EZ duo latera AH,
A?" 5 duobus lateribus JE, dz aequalia hubentià,
utrumque unique, 11E quidam ipsi JE, AF vero
ipsi dz; hubeat autem et basin Br baei EZ ale-qua.
lem; dico et angulum BAT angulo EdZ esse ae-r

qualem. i u *
Cor. 1. Duo circuli e duobus punais descripti, ex cedem

pairle l’ectae , quae centra connu coniungit, ,non nisi in [mica
Punch) le inviccm secare possunt. -Savüius ex hoc corollario
pro axiomatc suinta vicissim propositionem banc I. 7: derivavit.

Cor. 2. Non itague nisi unum triangulum nequilaterum
entendent: parte rectite alicuius dame describi potest. -

Haec duo coronaüa sunt ex echedis Pfleidereri mammai-
ptis , e quibus supins hausimus, et quae iam impreuae etiam
laguntur in Hauberi Chrest. p. 304.

PROPOSITIO V111.
A Obs. Est haec propositio une e conversis quartae. Cae-

terum non anguli untum aequalibus lateribul comprehensi,
x
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’Etpagpoçop-e’vov, 7&9 1017 ABI’ ïgzfiïwm in! 16L

4EZ zgz’ymvoy, and æzfiapëwov To17 "in! B ombel’ou

fini 16 E* (mysîov, mis 3è BF 66381,09 ênl I424! EZ,
êtpagpo’dez ami v6 P amusiov ênï 16 Z, 0162 16 î’oqv

chleu niai BÏ’ ni EZ’ êtpagyoaoioèç dû Mg ET lai

wifi EZ 5 5930491460000; and ai B14, T44 5m rois. Ed,
dz. E5 yak» fléole père; BF En) fioient rial EZ
êtpaçpo’au, ou? 0è Bd; 41’ ale-veai in) Vifs  EA,  
[IZ in?» Ëtpaxgpâçovow, «7.1.0? napœlldëouow, aïs ai

EH, HZ ,. avmtwmy’oawuz 5m mis (Mai;- schahs
and mis (tâtais Mâez’wg «îlien «Mo «Matou i’oou,

êuacs’gœ ênmà’gq, n96: in? nul du? embellit); 5m
1d cachai ,uæ’gn, qui miro? næ’çariçc ê’XO’UGM. 02; «m’-

mawcu à” 0155: 6590;, êçoaçpoçopæ’wfig Mis ET (5’050st

ml" fifi EZ fidaw, 01539 êçaepâao-wn aux) ai B11,
AF alangui 3m 7099 E4, 4Z. ’Erpugpo’oovaw agar t
03’918 mi fondu 1ÏÜnô .ABAF 391i ywm’av cob: «En;

EAZ êqaagpôau, nui 1’01; «6111i garou. ’Eoîal taïga 61h

. Huz’zë  HPOTAZIZ 0’.
Trial ôoâèïaôti. yœyz’ùv réfléygœpfio’y (fixa ahan. ’

and reliqua etiam omnia, nominatim ipse: triangula unimque
amuït érequalia, qudd val ex congruentia , vel *ex Prop. 4. patch

Euclides id brev’itatis studio omixit, a: Savilius obsoivat. No-
tahdum tamen videtur, ne, si simili: casus obvenait, aProp. 8.
néper denuo ad quartam reculrendlun vel aiiter in expedienda
ait. Aliam huius pr0positionis demonstratjoncm, ut Proelus

œrcfel’t, Philo Byzantinus dedit, quae e o redit , ut duo triangula,

Quorum aequalitaa demonstranda est, au! diversns eiusdem basin
partes constituant-ut, et verticea earum. recta’ iungantur, quae ’

tum bina trinngula aequicrura officiez, quorum anguli ad [juin

  .
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Congruente enim ABF triangulo ipsi 4EZ frian-

gulo, et posito puncto Bosuper punctum oE, reCta
vero ’BF super EZ. congruet et punctum T ipsi Z,
quia aequalis est Br ipsiIEZ; çongruente igitur Br o
ipsi EZ, congruent et B1, TA ipsîs Ed, 4Z. . ,

’Si enim basi’s quidam ET basi EZ congruat, latent A

vero BAI, 411 ipsis El, JZ non congruent, sed.
sîtüm mutent ut EH, HZ, constituentur super eadem
recta duabus mais aliae dùae rectaç aequales, utraque
unique, ad aliud et ’aliud pupctum, ad easdem partes,
cosdem hermines habente’s. Non auteni constituuntur
(Prop. 7.); CongÊuente igîtur basi ET basi EZ,
non passant non congruere etiam latera HA AF la- *
teribus Ed, dz. Congruent igifur; quare et angulus,
BAT angulo EJZ congryet, et aèqualis ei exit. Si

igilur duo etc. o y . o

PROPOSITIO 1x. 1173.12.)

. V- Datum angulum réctilineum bifdriâm secarè,

aequales emnt, et qui val ipsi; val quorumiaeqlnlis Iumuu
au: differemÏa officiel: id, quod propositum eût. Eam ipsum
demonszrationem habent etiam Borellius p. 25. aqq. Kaesmçms
Anfaugsgr. der Arithm. u. Geom. P. I. Hop) 4. Karman. Mas
fixes. Theor. Univers. 5. 75. Thom. Simpsoû. Elem. of. Geom.
B. I. Th. XIV. aliique. Epîcrùin filins a Pfieideroro et Hau-
bero factam vide in Haubcri Chrest. p. 505. et 235. sqq.

« pnoposr’rrodx.
O b9. I Proclus monet, demonstranfium etiam due,

vçrçicem trianguli aequilaterî inca datumjngulnm BJI’ sium!

I

o o
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7Eaza) 1,. 3019.5Mo; yœw’a eüâûîyeuppog, Il); «En;

BAÎ’ 6.5i 61) aâçrjv (fixa «squaw.

Eüniœôw 1) En) mis AB Lt’tlxôv (musical 16 4,108:

égoygay’oâœ dnô mis 11T ni A4 i2»; 11E , fiai âne-

(magma a; AIE; mi. duvsmoËzw 571i 11k JE 1917014101!
icônlwgov tu; AEZ, mû âneçeüzâw AZ’ Âéyâr,

au 157:6 BAT ywm’œ me; Télp’ljïal 6nd mis AZ

41508km. l n ,  ’Emi 7029 î’o’n 3mm nid! 2774412, 1mm) 8è a;

AZ, 6’150 ô?) ai 21A, AZ 31101 «mis FA; 11Z î’oou

o ciaiv, ëums’gœ ézazéççx, ami (M019 75 AZ fléau 17;

EZ à»; ËD’ŒÙI’ glanda d’oc: 6m; ZAZ yww’gx «zfi «En;

EAZ En] 501w. o
71 07964 âoôèîaa yowla EÜ’ÛÜÏQOKMICOG a; «En; 311F,

(fixa dragme; 13m3 zig AZ 5154961049. "Cinq è’âsa noniaat.

II P 0 T A 2 I z z. ’ x
Toit! Ûoâsîaav eüfisîcw nsnegowluvéwjv (fixa 18108541.

"Enfin ai 80196km efiâsîa nanègaopévy a; AB- fiai

61) 115v A3 cüâsîw mmgœape’vyv (fixa nucal.

1) Peyrard. ex cod. a. addit raie, quad omittuut edd. Basil.

et Oxon., r v .l

l

esse. Quod in demonstx’abiturî Qnodsi (Fig. 15.) vertex trian- 

5111i aequilateri super 1E constructi non si: intralmgulum
311F; exit. val in une crurum anguli , vel extra augulum.’ Sir,
si fieri potest, punctum H in alterutro crurum vl c. in .41’
vertex trianguli aequilateri super 4E constituti, eritque angnlus
EdedEH (Prop. 5.), adeoque angulus BJEeJEI’. At,
quum ex commuer. sir szjE, erit etiam BJESJEI’ (L 5.),

 quod fieri naquit. Et similis cri: demonstraljo verticem trian-
a guli nec invpuncto aligne 6 extra a’ngulum BJF esse passe.

1

n
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Sit dams angulus rectilineus BAT; Oportet ipsum

bifariam Secaref ’ t B
Sumatur in A)? quodlîbet punctum J, et aufera-

tu: ab AT ipsi AJ aequalis JE, et,iungatur JE,
et constituatur super JE triangulum aequilaterum
JEZ (Propt 1.), et iungatur AZ; dico anguhim BAT
bifariam seéari a recta AZ. u

Quonîam enim aequah’s est 11.4 ipsi JET, com-

munis autem AZ, duae JÀ, AZ duabus EA, AZ
aequales. guru, utraque utrique, et basis JZ basi EZ
aequalîs est;,aî:gulus igîtur JAZ angulo EAZ aequa-

lie est (Prop. 4.). "Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam se;
carat a recta AZ. Quod oportebat facere.

PEOPOSITIO X. (Fig.l4.)
Datatm rectam terminatam bifariam secare.
Sit data recta terminata AB; oportet rectam ter-

minatam AB bifariam secaren

Cor. Manifestum est, angulum ira bisectum deuuo bise-
cari, adeoque angulum Primo propositum in quatuor, octo,
s’edecim etc. partesVaequales’, nempe in omnes cas partes maqua-

Jes dividi poise , quamm numerus exprimi potest numcro 2 ad
dig’nitatem quamcunque n evecto i. e. numero 2".

PROPOSITIO X.
. Obs. Proclus refert, Apollonium Pergaeum udatam re-

ctam terminatam bisecare, duels recta pet puncta intersectio-
nnm duotum circulorum, qui e. punais dame nous extremis,
intervallo isti rectae aequali descripti mm; quae ratio quand
tem ipsam haud multum Iiffert Iab Euclidea, quum ramez:

x

x
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’62 , ELBMENTORUMV -

21111501614» ën’ minis tgi’ywàlov iao’nlm’rgov 16 JET,

aux) taquinât» fi 6736 AT B yawfa 611d 1;); TJ e15-
ôst’ç’ [1570), (in 7; AB 5666m 61’710: reluqua; and 16

Jormeîov. ’’Emei 76è) 1’01] 30th! a; AT "mi TB, zanni 6è a;

TJ, 6159 616 ai AT, T4] 660i Taiç ET, 12’11’ch
eîaiv, éuau’ga éèawe’gq, mati plomb 67i6 ATJ 719611?

ni 6156itBT J i271] émia" fléole 69a ai AJ flânez 1,1?

Bd 701] écriai. h .7:1 Joâsîoa 5605m nmeeaopéw] a; 11E (fixa

T i I -
ahaniez; narra 76 J. "01669 Èôu nominal.

IIPOTÀZIZ toi.
Tfi 603mm süâsc’q, 6756 101.7 91969 (1617? 6041(on

amadou, 75969 691965- 70271129 ê’ÜÛEÎlM’ ygaplmjw âyayeîv.

"Etna; 1; ,uÈv 600.2an Eûüêîa A3, 16 6è 600w 01;-

lusiow ën’ «619,79 t6 T - 6d 61; 6716 1017 T (mâcha 11,7 dB

whig: n96; 69369 yearling 660610411 ygalilnjv dyayeîv.

longe praefert Proclus.’ Cf. Hauber. Chrest. p. 2M. Paret-
etiam , rectum P1 (Fig. 14.), quae ex construction? rectum A]!
binent, lei ad augulos rectos insistere. Caeterum idem de di-
visione reçue notandum est, quad in Cor. praecedentis de di-
visioue anguli uotavimus. Quod reliâuum est, infrt ad V1.
10., quin iam I. 34. Cor. 23. ostendelur, rectam in quolljbet
partes aequales ope geometriae demeurais dividi passe, quod

in angulo fieri neqnit. i ’ ’ ’ -

PROPOSITIO XI.
Obs. Pro cg catit huius propositionis, que punctum,

e quo perpendicularis ad recram datam erigi debet, est extre-
mum huius l’ectue, Proclus solutionem babel; satis facilem,
quae etiam est apnd Clavium, pluresque ahan dantur, parfin]
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Constituatur . super ipsa triangulum aequilatemm

JET (Drop. 1.), et secetur angulus AT B bifariam a ;
recta TJ (Prop. 9.); dico rectaijIB bifariam secari

in puncto J. - IQuoniam enim aequalis est 11T ipsi TE, corne
munis. autem, TJ, duae’ AT, TJ duabus BT, TJ
aequales eunt, utrague unique, et angulus AT J an-V
gulo BTJ aéquali; estî basis igitur AJ basî Bd aco.

qualîs est (Prop. 4.). LErgo data recta terminata A]? bifariam secatur in
puncto J. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO x1. (Fig.15.)
Dame rectae, a puncto in ca data, ad rectos ang

gulos rectam lineam ducere. ,
Sit, quidem data regtaIABedatumwero punctum

in ca T; oportet æ puncto T rectae AB ad rectos an-

gulos rectam lineam ducere. ’

e propositionibus, quae subsequuntur, demum demonstundae.

Via. infra I. 32. Cor. Il. I
Cor. 1. Ex hac propositione Rob. Sinzson. monet, facile

consequi, dues rectas Segmentum commune non habcre. Quodai
Ï enim fieri posset, ut (Fig.16.) rectae 4m, JTE segmentum 11’

commune liaberc posseut, erigatur (I. Il.) in I’ ad 41’ perpen-

dicularis I2, et ostendetur, ut in hostra ,propositione, (ami
IZI’J:ZITE, quem zw;zm, tout itaque er:zm pars"
toti, q. e. a. (Ax.’9.) Notandum tamen, hoc ipsum corollarrum

potins axiomatis loco sumendum esse, quum iam in l. l’rop,
1. tacite sunizitur, unde illud ut Ax. 10. a supra posuimus. l

v Cor. 2. I Datae rectae JE (Fig. 17.) ad datum in en pun-
ctum I’ mon nisi’una recta l’Z ad rectos sanguins duci potes:

Si: enim, si fieri potest, praeter I’Z etiam PH rectae JE au] i

x
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I Ü .I ne ’ a uEünjqûw hi me ,JT 1701611. 07315104! 16’ J, and
x nitrât" 7.7] T J ("0’11 1; TE, 7.06 ovales-m’en) ëni zig JE

Iglyawov bénie-11901! 16 ZJE, nazi êazcçmizâw a; ZF’
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563m: maclage?) iman ai ZT. I .
n i u ’ n t . 4 v .Eml 70:9 me; www 1,2 T J T7; TE, zona] 6è a;

’ I l n ’TZ, 6’60 617 aîuJT, TZ 600i wig- ET, TZ mon

p l g I I r r u r c r a!mur: menaça azurage", aux: l’homo; JZ (faire; cg
ZE un; mm" www; aga 1; une JTZ yeom’ç: c7? 6916
xETZ 1’07] Ëfiü, ml fion! ëœsgfiç. "0mn 6è aimiez

J - ,., t n z v a n. ën’ «même! mutisme; mg êçefng yœma’g wag- 62.1.1);-

- Ï I - il -Jonc aux, 0906 éminça tan! man) ywmm’ s’ouv’
69191) 6’904 émit! ênatæ’ga 105v 17m; JTZ, ZTE.

. u I , - r . .T7] ages ôofiaioy 81296:9: 1?] AIE,- anô zou nçog

, , - e , .mu?) 6016531103 amadou me T, .9196; 6906s yum’ag

r ,- l 3» c I (I v 6 .1suâmes 790mm] and; q ZT. Omç 66’s: nomma.

i

’ IliPOTAz’Izzp’.

’Enî 1611 Jofieïawu eüôeïav 671819041, 67:6 [mû 60-

fi

v l I I î - p .4 057*509 ennemi), o tu; 301w à: 04111079, «caïeu»! s’u-

âeîow 79040M611 dyayew. ’

rectos angulos, eritque [FIL-:III’E (Def. 10.), adeoque JPH
’(ZTE (Ax.9.), et multo magie JPZ(ZPE. At quum etiam
ZF ad angulos rectos eit rectale JE (ex lxypoth.), elit etiam
JIZ:ZI’E (Def. 10.), quad est absurdum.

PROiPOSITIO XIL
Obs. Demonstraudum erat ante omnia circulum cen-

tro T, interrallo I’J, desm’iptum secure rectam Ali in duo-

bus punais H et E. Quod ita fiez. (hmm puncta 1’ et Jw

p
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, Sltmatur in JT quodlibet punctum J, et ponatur
, ipsi TJ, aequalis TE (PTOP. 3;), et constituatur super

JE triangulum aequilaterum ZJE (Prop. 1.) et inh-
gatur ZT; dico Idatae rectae JB a data in ea puncto
T , ad rectos angulos requin liman:- ductam essezn .

Quoniàm enim aequalis est T J ipsi TE 9. commu-
nîs vero TZ. dune JT , TZduabus ET, TZ ae-
quales suut, attaque utrique ,ns-et basîs JZ basi .ZE
aequalis est .(Prop. 8.) , et sunt deiuceps. u Quando
autem rectai in rectam insistais angulos. deinceps, ae-
qunles inter se farcît, motus uterque aequalium angula-
mm est (Def. 10.); rectus îgitur est uterque ipsorum

’JTZ, ZTE. V .Ergo datae rectae JE a data in ea puncto T, ad
rectos angulos recta limes ducta est TZ.A Quod oper-

tebat Encre. j Iæ
lfi

p R 0 P o’s r T x 0’ x11. (Fig. 181;.)

Super datam rectam infinitam, a dato puncto, quad
non est in ce, ’perpendicularem rectam linearn ducereu

s

ex construction-oint e diversis recrue] JE .partibus, fluets
I’J secabit rectam JE in Ruucto aliquo K (Air. 15.). Et
quum punctum K infectai TJ,- adeoque intra circulum
ceutro P intervallo P4 descriptum positum ait, rectt JKB,
quae per 110c punctlun K i. e. intra circulum transit, ne-
cessario secsbit circulum iil duobus minimum punais Il
et E (Ax. 15.). A: nec in Pluribus quum duobus punctis
reclam 4B et circulumfdescrîptum se invicem secare Proclus
demonstrare tenta: in hune fere modum. Secet (Fig. l8. b. et

E
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"E0101 ne» (bâtier: 6619m» 079181909 a; JE, r16

6è 603M misse-107, 6 M ficus! 371’ «62959, 16 T dei
Je: En) 11,511 ÜO’ÛEÎINIV 6151931017 0771171900 se)? 11113905916

106 601950109 017115100 1017 T, 6 mi mon: ën’, mirois,
9 uc’æhsov ssîâsîav 79:!va dyayeîv. - 4

Eilfitm’iw 769 371i 16 5,776906 115’911 tic JE 56651219

9 10164! musical 161J, ami 21501910 [1&7 ou; T, 6101019;-

pau 6è 193 TJ, 11631101; 7ey90ïqn9w 6 EZH, ami 16-
1,111f00w si EH e605îœ 61x01 un? s6 9, ml 37165615-

6719010014? ai-TH, T9, TE flûtiau 167w, 311 391i 115v
doâeïüow 166811111. 071151909 un» JE, 0’716 1013 6019511-

,1oç ofiltëiovsoû T, 6-116 301w ën’ minis , 110505109

rimons; m. * i - r l -’Emi 769 1’07] émia! a; H0 1?; 9E, 4101W) 6è ofOT,

660 61) ai (9H, (9T 6001 raïs E9, 9T 10011 dolai,
ému-’90; 6120116901, irai (3601.4: si T H [302081 ’13)? TE émis!

î’orj’ 71011101 61’901 6716 To11 710011; 177 6716 EOT

50127 1’01], nui siam ËqJEE’IÏQ. "010w 6è 8608m 571,.
eÜÜeîonf audition r16; ËQéE’IÎÇ ymw’aç .î’oag 6117151019

notfi, 669-31) 5110115901 1051! ïaaw 7104110311 ëortw’ au!

a; drummers: 2606m 116195109 gaulaient; àp’ fis! 5018--

l «aussi. i
18. c.) si fieri potest, circulas ce’ntro T radio I2! descriIÂtus,
rectum ’JB non tautum, ut in praecedente schemate, in punctis
IÏ et. E, sed Praeterea in alia quodam .puncto J sito v. c.
inter Il et punctum O, quad rectam HE bisecat. Circulus
itague ut ex 1.x! ad punctum E trament, rectam T9 ipsum sut"
pl’oductam in puncto aliq’uo Misecabit (Ax. 15.), et 0b PH

:TE, exit angulus TIIJ-JTEJ (I. 5.). Paritèr autem, 0b
171121141, cuit THerfîdlI, et a!) TE.:-TJ, erit TEJzI’AE:
itague 11111211429, adeoque ulerque rectus erit (Def. 10.).
Ostcusus est autem etiam To11 rectus esse, itague [1.49 :104
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r Sit quidem data recta infinita JE, datum vera V’

punctum T, quod non est in ea; oportet super datam
rectam infinitam JE , a dato puncto , quad non
est in es, perpendicularem rectam lineam ducere.

Sumatur ad. alteraxh panet!) JE rectae quodlibet
punctum J, et centre quidem. T, inten’allo autem
TJ, circulus describatur EZH (Post. 3.), et secetur
EH recta bifariam [in 0 (l’rop. 10.),- et iungantur
TH, T6, TE rectale (Post. 1.); dico super tram
rectam infinitam JE, a data puncto T , quad non
est in en, perpendicularem ductam esse T 6. *

Quoniam enim aequalis est recta H9 rectale, 6E,
tcommunis autem 0T, .duae utique 6H, 9T duabus
E9, 0T aequales surit, utraque unique, et basis
T H basi TE est aequalîs (Def. 15.); ongulus igitur
TQH angulo EÔT est aequalis (Prop. 8.); et sunt
deinceps. Quando autem recta in rectam insisteras,

e angulos deinceps aequales inter se facît,,.rectus uter-
que aequalium angulorum est; et recta insistens per-
pendicularis appellatur ad eam, in quam insistit (Def. 10.). ’

(Ax.10.): cri: igitur 114:110 (I. 6.). ’ At est enim PJzJM
(Def. 15.),itaque 1:11:19, pars toti, quod est nbsurdum (A):
9.). Rectal igitur JE circulum in tertio aliquo puncto inter

’II et 0 posito secare nequit. Simili deiude rutione damon-
strnre couatur, rectarn JE nec in puncto Q rectum 11E irise-
Cante tzirculum secare Fosse, ne (leinde, nec in quatuor pun-
ais rectam JB et circulunf se invicexu Sceau: etc. Quod t
quamvis satis ingeniosum ait, facilius Lumen demousn’atio
procedet demum post I. 16. val l. 1?. Cf. l’îleitlurer. in Han:

beri Clirest. p. 50?.
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H ’Enà mir Jdfieîoav ohm 6605m4! â’mzçw niai 14E;

&nô 1017 ôoôa’wog (musiez: 1017 F, a mi ëww’ën’

adwig, «comme; 93mm 7j T9. "Omg Mec Enozrjaou.

A 11130114212 :ch
’Eoî’y «Maïa ën’ sv’âeîav machina ymw’uc 91mg?

13cm Mo 6949039, 7? ôvoivôgâaîg ïtmg nanisez. .
Eüüeîu M9 m; AB ëfv’ 66495:1»! raja! Ed m’a-

196m: yœi’lag nozèz’æw 10296716 FBA, ABd’ 11570),

au ai 6nd FBA, ABJ amidon, fiiez 6’60 693d
aimai, 7? (9110241, 6900m: i’qaz.

.Ei "à! 064’101] émia! 6nd .FBA Ififinô A34, ’
8150 69190:5 aimai. Et 8è 017, filât» oïnô 106 B 011-.
Melon 1,7 FA 5150m; n96; 0,919029 9; BE’ ai 02’904 17716

’ TEE, 1?le «Mo 69190:1 siam. 1m en; 1; 157:6 TEE
800i æaîç J916 TBA, ARE à»; êovi, zou") nommai-
oôw a; 43m3 EBA’ ai d’oc: 6nd TEE, E84 quoi mais
and 1734, ARE, EBA î’oou 62m. un.» mi v);

’ ,07"; ARA aux; mais and ABE, EBA ïm] 3011, nom;

agoguez’ofho rhô ABI” a2 02’942 6nd 43A , ABI’

19;!!! mîg 6nd 413E, EBA, ART ïaou datai. ’Eâei-.
, xôqoow d’à mi «167:6 TEE, EBd nuai mîg goûtais

ïoow «(î-0è qui «15793 inca, aux) cilloilmg émiai î’aa’ nui

ai 6nd TEE, E84 d’en; mi; 13916 JBA,”ABT ïoou

Schol. Huiul problematis Oenopiden primum inven-
torem esse Proclus refert. ’

PROPOSITIO X11].
Cor. 1. Hinc, si angulorum deinceps positorum anus

recta: sir, alter parka: cri: rectus: si unm acutns, du: ob-
tusus, et cqntra. E
E

Lç; u
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Super datam igitur rectam infinîtàm 1E [data

puîncto T, quad "nonoest [in ca, perpendicularis duct;

est T9; Quod oportebat facere.

PROPOSITIO x111.(Fig.19.)
Si recta in rectaux insistens àngulos faciat, vel

duos rectos, vel duobus rectis aequales faciet.
Recta enim quaedam AE in Irectam T4 insistens

angulos faciat T1311, .4le; dico T1311, ABJ in-
galas me] duos rectos, esse vel duobus recüs ae-

quales. E , WSi quide îgitur aequalis est TEA ipsi ARA
duo recti sunt,(Def. 10.). Si veto non, ducatur a puncto

. B rectae TA ad rectos angulos recta EE (Prop. 11.);
ergo TEE , EEJ duo recti sunt, Et quoniam TEE
duobus T31, AEE aequalis est, communia addatur
E1321; ergo I’BE, EBJ tribus FBÀ, ABE, E124 e
aequales aunt (Ax. 2.). Bursus, ,quoniam AEA duo-
bus JEE, EEA aequalis est, communis addatur JET;
ergo MA, JET, tribus AEE , E131. JET aequa-
les eunt (Ax. 2.). Ostensi sunt autem et TEE, EEA
tribus t eisdem aequales; quae autem eidem aequalia,
et inter se sunt aequalia (Ax.1.); ergo et T RE, EEA
ipsîs ABA. JET aequales sunt; sed TEE, EEd

Cor. 2. Si pluma roche, quum un. la idem pulsent!!!
eidem recule ad easdem eius putes insistant; auguli omnea
sima] fient duobus renie «quilles.

Cor. 5. Quotcunque mais se mutudsecnntibus, nnguli
ad punctum sectionis quatuor mais acqualea orant, et genc-
raünu: omnos anguli ciron idem punctum conititnti quatuor
rectos efficient, Cf. Pfleiderer. 1. c. p. 507.

x
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flair, 0527M, ai 17756 TEE, EEJ (W0 690M situ, mi
agi 6nd .JBJ, JET figea 611021! 6919m9 î’oou dolai.

’EoË’V 0790: nui me? éëæfç. E - T

H P 0 A 2 I 2 16’. E
’Edal n96; mu 61305152, nui 11,6 ngôg aérai ameuta,

6’150 Minima 1), (L7,: t’ai En? afin? née" ustÇuww, 1039
’ùpeE’fig yww’ag 0210W vo’çôaïg i’auç nocuîaw, ênîeùâu’ag

àbowm âÂÂqfÂazg aï ahanai.

11969 7059 nm 51549519: zfi JE, ami w; ngôc «611;
amusie) mg; E, Mo e’ûüeîm aï ET, EJ, M1) 3m fui ’

04610? 1min] zelluwat, 7039 lËtpEëæig 7mm’ag mis 179:6

JET, JEJ 61103 lo’çôuîç 1’005: nom’zœaml’ 157w, au

in’ efiflel’ag êqrri fifi TE 9; Ed. T
Ei 7’039 [10]” écru 1?] ET èn’ süâel’ag a; EJ, être!)

1?? E in, etîüsl’ag a; EE.

A ’Enei 0’511 aiment-9; JE 37v, «Miami! fait! TEE
ëqnç’a’mxew, ai figez 6nd JET, JEE .ywvlm émiai

ôgflaîg 1’001; eiolv° sial 3è ml ai 75756 JET, JEJ
ôvoîv 690m9 ïoou’ ai 07904 6716 TEJ, JEEfiaîç
ünô T E11, JEJ ïoou eîoiv. .Kowoj oËqnyèqfoâw 1; 671-6

T EJt lamai (2’909 1; 6nd JEE Mimi 17? 15916 JEJ
larda! i’aæy, a; êÂoËaowv fifi flêlçàî’t, 39169 601,241 e561?-

wmov. 023x ohm ën’ sôfiet’ag êoziag fi EE ni ET.
:Opm’wçQ (W act’ëopw, 5m 060.1: 42’111; us filât! 71:9

EJ- (’9’ eüôslag 01’904 émiai TE 13? Ed. ’EoÊæI âge:

mi To? ëëfig.

1) Proclus legit: et, 65mm 355c.

PROPOSITIOI XIV.
Obs. Est haec conversa praecedenlis, pal-hargne panda

genel’alius conversa Cor. 2. Pmecedentis demonstrari, patelin
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duo recti sunt; ergo et JBJ, JET duobus mais
aequales 51m, Si igitur etc. ’ »

PROPOSIT’IO XIV. (Fig.20.)
"Si ad aliquam restant, et ad punctum in ca, duale.

retitae, non ad easdem pattes. positae, angulos deing
ceps duobus rectis abquales. fadant, in directum erunt
sibi invicem rectae. I

Ad aliquam enim rectam JE, et ad punctum in
ca E, dnae rectae ET, --EJ, non ad easd’qm pattes.

as

t positae, àngulos deinceps JET, JEJ duobus rectis *
aequales fadant; dico in directum esse rectae TE

rectam 1M. ’ . " , ’
Si enim non est rectae ET in directum Ed, sit

rectae TE in directum EE (Posç. 2.). I
Quonîam igitur recta JE super rectain TBEin-

,sistit, anguli JET, JEE duobus rectis aequales
sunt (Pr0p. 13.); sunt autem Ve; JET, JEJ (luobus
rectis àequales; ergo TEJ, JBE ipsîs T344, 1413-4
aequales :sunt. Communie; aufcratur T EJ ; reliquus
îgitur JBE reliqua JEJ est aequalis (Ax. 3.), mi-
nor maïori, quad fieri nequit. Non igitur in directum
est EE rectite ET. Similiter, autem ostendemus, ne-
que esse ahana quandam praeter Ed; in directum igi-
tm- est. TE rectae EJ,’ Si igitur etc.

Ana pnecedentis cenversa erit lance: Si duo anguli duobus
mais aequales sint, ntque.jn Vertice conimuni in iungautur,
ut unum crus unius cum uno crure alterius sit in directum,
reliqua quoque angulorum entra in eaudem rectam coïncident,
quod facile ostendetur.
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.JIPOTJEIZJÉ;

’EoÏv (Mo «Matou renflouant dllfilamjnk: zani
aopvçfiw yawiag ïoug dllæilmg nouioovaw.’

4150.7029 efiôeîou ai JE, T J reméïwoav dumping

emmi 16 1E oxyda? ls’yw, du fin; 201w si pèw 6nd
JET fuyiez t3? 15716 JEE, dè 6nd TEE 1?? 67:6

-JEÆ a
’Enel 7029 61519830: JE 275 tüôsîav, 1151! T A

Métrique, yw’m’ag flonflon 1039 6m; TEJ, JEE-
xaî 0790: Ünô TEJ, JEJ yww’atv’dqoiv âpâulg ïaou

02017. Hélw, Zmë êÔÔêÎd JE ên’ edâeîuy 17)!»

, JE ëqzt’omus, ywvz’aç amadou 1039 6nd JEJ, JEB’

al 6590: 6nd JEJ, JEE ’7ww’m 3110i? 6919m9 ïaac
.5357. .EÜGZXÜÇGCX’V dè ami ai 6nd TEJ, JEJ dock;

ôgâaîg ïoou’ 0d 5900 43m3 T EJ, JEJ mais 671:6 JEJ, -

JEB ïoou slow. ’Kotw) dtpygofoâw 9; 6nd JEJ,
flouai 0790: 15.6706 T EJ 1mm? ni 17706 EEJ 5’01]

. 2001531. TOyot’wg à?) datxôy’oemz, au «0d ai 17m3 TEE,

JEJ î’oou citrin, ’Edv 0’190: 000 ami 10? ëëfiç. 1)

l

, 1) 1169401481. ’Ex 31) 106100 421759611, 334m1) 30a; dtjnot’ 05v
ÆUÛ’EÎGL réprimant dÂMÂazc, toit: n96: 7.7; tout]; flafla: têteau"! 0’9-

0aîc i’aac 1701.1;0’0Uan’. Boa Corollarium adduut edd. Oxon. et
Cod. Pcyrardi m. In margine vel inter lincïs; illud habent Codd.
d. e. flet, ut Peyrsrdus in Praefat. dicit, etiam Coila, ita ta-
men, nt non prae.se . fera: ,sigmtm, quo in [me mnnmtscripto
en, quae ad marginem sont, ad textum pernncre mdxcantur.

-Idem tamarin lect. variant. id in Cod. a. deesse aSsel’il. Pat
rite]: edit. Basil. ex alio, ut dicit, exemplal’i illud in margine
nddit. Quum tamen etiam in Codd. h. i. k. n. desit, nec

. omnino hue, scd ad I. 15. (ubi a ud nos Cor. 3. est] penj-
neat, textui insererc noluimus. (Ëîetemm Proclus etiam ad I
banc propositioncm simile fare corollarium habet, eo tantum
ab 110c diyersum, quod ci de duabus tantum mais sermo est.

PROPOSl-T’IO XV.
S c h o l. Thaletem banc Pt’op. primant invcnisSe, Euclidem
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PROPOSITIO XV. .(Fig.21.)

si dime rectae sese secent, angulos ad verticem A
aequales inter se fadent. b I l Il
, Dune enim rectae JB, TJ sese secent in puncto
E;Vdico aequæilem esse angulum quidem JET angine
JEB, angulum autem TEEang’ulo JEJ.

Quoniam enim recta JE in rectam TJ insistiti
* anguios faciens , JEJ; anguli TEJ, JEJ

duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.), Humus, quo-
niam recta JE in rectam JE insistit, angulos faciens
JEJ, JEE; anguli JEJ, JEE duobus mais ae-
quales sunt (Prop. 13.). Ostensi sunt autem etkTEJ,
JEJ duobus rectis aequales; ergo anguli TEJ,
AEJ angulis JEJ, JEB aequales sunt. Communîs
auferatur JEJ, reliquus igilur T EJ relique EEJ
aequalis est (Ax. 3.). Similiter autem Ostendemus et
ingulos TEE, JEJ esseiaequales. Si igitur duo etc.

amerri primum demonstratione dignam habuiosc, Proclus re-

fert. ’Obs. Prop. 15. dune sunt conversae. Alteram Pryoclus
babet huius sententiae: Si (Fig. 21-.) ad punctum E nous
alicuius JE dine rectae Ed, TE ducmtur non :ad easdem

Q putes, ne. [sciant angulos ad verticem aequales Ed; et TE
in directum erunt. Nam, quum JEJ-i-JEBz2 rectil (I.
15.) et JEB.-:.JET ex hypoth. erunt etiam JEJ-l-JEIL-z-J
rectis, .adeoque Ed et TE in directum aime eruni’U. 14.).
Aitel’am conversam exhibet Peletarius huius sententiae: Si

quatuor recta: JE; TE, DE, JE ex uno puncto E ex-
enntes Ibinos angulos oppositqs inter sew aequalcs Tecerint,
emnt ’quaelibet duae lincae adrersae in directum sibi oppo-
sitae. Nernpe omnes quatuor anguli ciron» punctum E duobus

1 v
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Ï» HEOTJËIZ 191.

110111769 79170111011 111019 10711 71161190111 71909010911;-

«96110179 , 1; 1111769 y11111101 111101769019 711711, 0769 11011 11’115-

11011171’011 7011110711 110151011 3011111.

"E0701 79170111011 76 JET, 11011 91909515551150.9111
01117011 111’111 171811901 ri ET 3111 76 J1 11’701, 671 1j 311769

70111101, si 11116 JTJ, pslÇwv Ë0711I ê11017é9019 7011!
211769 11011 01718110177107, 711711 11716 TEJ, EJT 711111111511.

TNMOÛLO ai JT 61’101 1101701 76 E, 1101131115011-

zâsïooo 1; EE 32136191150010 316 5111901019 5111 76 Z;
11011 11010,00) 71j EE 1’017 1; EZ, 11011 3.1185111100) ZT,

1101 dm’xâw JT 1’111 76 H

’Ene1 0111! 1’01; ë071v 1; 1111! JE 771 ET, 1; 6è EE

721i EZ, 6’60 (1’11 011 JE, E13 6110170119 EZ
i 10011 010111, éu0171’901 3110176901, 11011 71011101 11 17116 JEB

701111111 ni 11716 ZET 1’017 ëm1, 1101711 110911901111 7019’ fié-

019 01’901 1; JE (301061 71? ZT1’01] 5’011, 11011 76 JBE

19171011011 701 ZET 791311111101 50711! 1001!, 11011 011 10111012

701111011 70119 101110119 7011110119 10011 610111, ë110178’901 111101-

71901, 111,? 019 01110111 711.5119011. 67107511100011" 1’01] 01901

507111 1; 11116 EJE fifi 11116 ET Z. lila’ÇmI 01 50713!

rectis aequales sunt (Prop. 15. Cor. 5.). Atqui ex hypoth.
tam JEJ:BEI’, quam JETi-BEJp unde JEJ-i-JEI’:
BET-i-BEJz2 rectis, adcoque JE et TE in directum "un;
(I. 111."). Paritcr, quum JET-i-BEerET-I-EElbz mais,
JE et 3E in directum erunt. ’ I

PROPOSITIO.XVI. 1
î Obs. Remus, ut solet, hysterologiae accusat Euclidem,

quod banc propositionem, quae facile consequatm: ex I. 52.,
separatim idemonstret. At demonstratio I. 32. in Euclidis sy-
stemate ex I. 27., [huius veto ex I. 16. dependet, neque igitur,

z
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e PROPOSITIO’VXVI. (F3522)
Ornais trianguli uno laterum producto, exterior

angulus utroque interiorum et oppositorum angulomm

maior est. l , ’Sir triangnlum ART, et producatur ipsius unum
latus ET ad A; dico nngulum exteriorem AÏd ma-
iorem esse "traque interiorum et oppositomm angu-
lorum TBA , BAT.

vSecetur AF bifariam in E (Prop. 10.), et iuncta
BE producatur in directum’ ad Z, et ponatur rectae ’

BE aequalis EZ (Prop. 3.), et iungantur ZT, et
producatur AF ad H. e

Quoniam igitur: aequalis est JE rectae ET, BE  
vero ipsi EZ, duae. 14E, EB duabus TE, EZ ae-
quales sunt, utraque utrique, et angulus AEB angulo
ZET aequalis est, ad verticem enim est (Prop. 15.);
basis îgitur 1113 ,basi ZF aequalis est , et triangulum
ABE triangulo ZET aequale est, et reliqui angulî
reliquis angulis aequales saut, uterque utrique, flues
aequalia latera subtendunt (Prop.. 4.); aequalis igitur
est BAE ipsi EFZ. Maior autem esf angulus EFA

circulam in demonstrando si evitare volebat, denuo I. 16. et
I. 82. deducore patent. Laudandus potins est Euclides, qui
peëetentim ad mugis ardu: progreuus facüioribus difficilîora

tau-n apte superstruere notai. e ’
Cor. (Procli). Ex’ une puncto extra. aliquam rectum

posito 1d eam haud plumes quum dune rectae aequalos fluai
possnm, ut ex I. 5. et I. 16. facile conseânitur. -vel aliter:
Circulus rectum in pluxibus quum duobus punctis «scare no-
quit. Cf. HI. 2. Cor. 1. Praetetea Proclus manet, etiam I.
27. non nisi consentarîum esse huius I. 16.
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rai 457:6 ETA efigeünô ETZ° neiger» ëgaj 67:6 ATA

cric 13m: 311E, (Opolwç de, wok, BT urina-pézize
6’510: , âetxfhj’oæm au). 9; 15716 BT H , coméazw a; 6716

e .4121, peignai and mis 137:6 ART. Haines A0790:

au! ce? 659k. " e
flhIIPÛ TAXIS if.

IIawôç æqayaî’yov ai 6’150 yœm’m 19130 691963! êÂéo-ï

novés sial, néwy pscaÂapfiavôpwan ’
"Eaëgn ægiymlo’y ’56 ABT’ 167w, 3H trot? JET w94-

yuîvov ai 6150 rumba Mo âgôaîyêloîooowég du: névzy

nàqlayfiavôpwm. l e’Euficfiloi’aôw 7&9 fi BT 5’71! 16 A.

Kan) inti! ægtyw’vo’u un? JET émo’g éon yww’a

13116 A121, peigna! Étui fuis 341169 and dmvmm’ev,

raïs 6m; JET. Kami»;l mensualoâw fi fine; ATB’ ai
’à’ga 6nd .4121, ATB caïd! 17m; ABT, BTA .Mst’ÇoæIe’g

floua 2412:; al 6716 11T], ATB «9110i 6900:1; ïaou
dolai. ai 0’190; 13m3 JET, BTA 6’60 69191171! êléoâow’g

aïeul. t0,uoz’wg 0è Jez’Eopc’y, au «ai ai 67:6 BAT,

ATB 6150 6919057 êÂoËooowe’g sial, nui è’u ai 15m3 TAB,

113T. 11051115; 0’590: and me? êçfiç.

PROPOSITIO XVII.
Obs. Aliem adhuc huius proposiüonis demonstrationem

babel Proclus, in qua recta BF non producitux, au n54 ad
punctum quodclmque rectae. BI’ recta ducitur.

e Cor. 1. In omni triangulo, ouin: anus angulue rectal
est au: oblusus, reliqui acuti 5mn. Cf. Claviua. Hinc pater
ratio, ont Def. 27. 28. 29. ira, ut factum est, expressae fuie-
n’m.’ cr. Pfleiderer. in Hauberi 01mm. Geom. p. 309.

T Cor. 2. Orgues anguli triangnü aequilalen’ , et duo an-

r
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angnlo ETZ (Ax. 9.); ma’mr cet igîtur ATA ipso
BAE. Similiter autem, BT secta bifariam, osten-
detur et BTH, ’hoc est ATA (Prop. 15.), maie: et
ipso JET. Omnis igitur etc.

1P n o P o s 1T1 03x1v I I. (Fig. 23.)
Omnis niangon duo anguli duobua rectia minores

sont, quomodocutxqùe .sompti. .
Sit triangulum ART; dico triahguli ART duos

angulos qgorpodocunque sumptos duobns rectis miam,

res esse. l - lProdlicatur enim BT ad TA (Post. 2.). A
v Et quoùiam trianguli ABT exterior est angulua

ATJ, maior est interiore et opposito ART (Prop.
16.). communie addatur ATB; ergo 1T4, AT B
angons ABT, BTA maiores .sunt (Ax. 4.). Sed
1T4, ATB duobus rectis aequales sunt (Prop.’13.);
ergo ABT, BTA duobus rectisT minores sunt. Si-
militer autem ostehdemus et BAT, ATB duobus
rectis minores esse, et .adhuc ipso: TAB, JET.

Otnnis iglou etc. L
guli ad basin trianguli aequicturi cum: nenni, externi
autem, qui iialadiacent, obtusi. Cf. Claviua.

Cor. 5. In triangule, in quo duo auguli inaequalee
sunt, minoreeoruim est neume.

Cor. a». (Procli). A puncto qu’ocunque extra rectam

I e . . , .
posito non nisi unum perpendiculum ad cum demxtu patent.

Cor. 5. Si e puncto aliquo rectae, quae oblique instet
alteri ’rectae, adeoque ex altera sui parte cum ea acutum, ex

t
I
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7.8 T ELEÏI’IENTORUM

IIP o TA 212m.
-* IIawôg vpzyuîàlov ai ,llôÎÇœP 710.8090? niai peignera

ymu’av «Moulinet; " y L
"Eau: 7029 zgîywwolv 16 JET, neigeait» 510v 17h:

JT nlwgâw mis JE’ un», au and ywm’a «En;

JET peignai êafvi mis laïque ETJ. " l , ’  .
’Eml 7&9 psig’w’fêaüv a; JT whig JE, usinât»

73; JE î’m] a; J4, mû êneÇeÜxâm 1; ’

Kal âne! recyw’wov mot? ETJ innés 34m fonda fi

«tu; JJB, peignai Suri mis inde nul aînevuwiov,
.1759 13m; ATE- in?) Je 9; 6nd JJE’ry’i 6nd JEJ,
5nd mi 511.8129133 fi JE cg? J4 5m31! î’oæf parmi taïga

nui 1; 15916 JEJ nicôvvô JTEe noÂlg’i 0’590: aïno JET

peigna! étui 17,79 15m3 JTE. Hœwâg caïeu requiem!)

ami u? ibis. l H T »
tIIPOTJZITZ :5.

Ilawâg comblai: ünô en)» peiÇova yww’av a; pei-

gnw alangui ûnoæsg’wa. T ’ ’

altera .obtusum; angulum eEEciat, vad banc alteram demittatut
perpendiculum, cadet id ad partes anguli acuti. Cf. Pfleiderar. l. c.

Cor. 6. Quod e vertice trianguli in basin demittitur pet-
pendiculum, incidet in ipsam basin, ant in terminum eius
entamant», au: intbasin productam, prout angulorumed ba-
sin vel met-que mais, vel alter rectos, vèl denique alter ob-
tupua exit. Cf. Pfleiderer. l. c.

,PROPOSAIÎIO xvnI.
Obs. Aliarp. e Porphyrio demonstrationem addit Proclus, r

in qua (Fig. 25.) sunna 122.43, producitur BJ ultra E afl I
Punclum aliquod E, ita ut BE acqulis fiat reçue J41, ac
deinde iungitur ET, ubi facile pater, esse JET-:JI’E (I. 5.),
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. JPROPOSITIO X.VIII. (Fig.’24.y
- Omnis trianguli mains ,latus union-cm angulum

» . lsubtendit. .Sir enim triangulum ’JET, emaius habens Iatus
JT latere JE; dico et angulum JET maioremzesse

angulo ET J. , . p pQuonîam enim rectatJT maior est recta JE. po.-
natuxrectae JE aequalis JJ (Prop. 3.), etùmgatur Bd.

Et qudniam trianguli ETJ exterior est angulus
JJE, maior est interiore et Opposite JTB (Prop.
16.). Acqualis autem angulus JAR angqu J34,
quia et latus JE lateri JJ est aequale; maiot igitur
et JEJ ipso JTB; multo igitur JET maior est
ipso JTB. Omnis igitur trianguli etc.

PROPOSITIO XIX. (Fig.26.)
0mnîs trianèuli maiorem« angulum mains latus

subtendit. a -adeoque JET [)JET (I. 16.)] EJTE)JT’B. Caeterum
notetur huius et 19. cuxn 5. et 6. Analogia, quum etiam Pro.

du! innuit. ’ E rCor. 1. In triangule scaleno omnes etiam’fanguli inane-V
quais-s «mut, maîores nempe, qui maioribus lateübus oppo-
nuutur’. et in quovis u’iangulo non aequilatero ü, qui mino-

ribas lareribus opponuntur anguli, senti emmi; Cf. Clavius
et Pfleiderer. l. c. p. 310.

Cor. 2. Trinnzuli aequicmri angulus ad verticem maîor

r

au: miner erît quolibet angulo ad basin, prout basis maior
nul miner est quovis crure. Cf. Pfieiderer. l. c.

Cor. 5. In quovis ti’iangulo pèrpenàhculum demi-sum’ a

vertice opposite in lattis, quad non minus est utrovis relique,
x.
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.80 a. 1 -» peLEMEN’ronumv t x,

"Etna eglywvov tri JET pelëovoe 31-01! MW 6m;
t JET yœalz’av 1179 6nd EETJ’. légua, au ami 731611903

si JT "loupois mis JE palma! émiai. « s
Elyoîo mi, vînt 2’017 mon; JT ni JE, fi

flânons» ion palatial min ê’aww si JT ’57] JE’ ion

’iyoîq du fia! ami yawls; aîné JET mg; 231:6 JTB’
«in fondé- miw de!» 2’01) 8m14! si JT c3? JE. ’Ojüâè

i pria: flâneur émiai ai JT ni. JE’ êloïooww amie (à!

si? m1 ywvi’œ si 6nd JET Mi: 6nd JTB.
in; dès du des: shimmy êmlv si JT mis JE.
’Edsixây de, bru oüdè 1’07] émiez? peignis! aigu étuis si

JT si; JE. Ilawôç taïga ami fait 5,5759. "

IIP OTJZIZ 10’. «
Hawôc minimal-"ai 6’150 WÂG’UQOÛ. mis iocmîg pel-

Çove’g situ, iléal-lm peralapfiwyg’ywm. t -

inti-.1 triangulnm cndit. Tum nempe anguli ad basin senti
ehmt (Cor. ’1.), itnde ex Cor. 6. ptsaecedentis res consequitug.
Cf, Pfleiderer. 1.1V c.

PROPOSITIO th.
.Obs. Aliam directam, at’ operosiorem huius propositio-

nis, quae commise est praecedentis, demonstrationem habet
Proclus, quant etiam Clavius affett, deductam ex praemisso
lemmate, quo docetur: Si in triangulo angulus bisecetur,.et
recta bisecans accot basin in partes inacqualos, latera etiam p
angulum ad verticam compreliendentia inaequalia fore, et ma-
ins guident id, quad maieri basis segmenta adiacet. Quod
ipsum lemma etiam converti potest. . Cf. Clavius. Çampano
nostra 18. est 19., et contra, unde et alias habet demonstI-A-

lianes. ,.Cor. 1. In tuanrmlo cnms omnes annuh 51m: mac ua-e: ’ ales, latere etiam sunt inaeqnalia, mains nempe, quod maimi
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Sit triangulum JET , maierem habens angulum

’JETi angulo ETJ; dico et lattis JT latere JE

mains esse. . j " ,Si enim non; vel aequalis est JT rectae JE, vel
miner; aequalis quidem non ès: JT rectae JE ,e ae-
quslîs enim esset et angulus JET angulo JTE (Prop.
5.). V Non est autem; non igitur aequalis est JT rectae
JET. Neque tamen miner est JT recta JE; miner
enim esset et angulns JET angulo JTE (Prop.18.);
men est autem; non igitur miner est JT recta JE.
Ostensum estiautem neque aequalem esse; maior igi- .
tut est JT recta! JE. Omnis îgitur etc.

PRlOPOSITIO xx. (Fig.27.)
9mnis trianguli duo latera .reliquo msieu sunt,

quomodocunque sumpta. . I
angulo opponitur. Cf. Pfleiderer l. c. qui etiam reliqua corol-
laria habet.

Cor. 2. .Triangnli aequicruri buis maies au: miner eût
I quovis crure, prout angulus ad verticem linier eut miner est

quolibet angule ad basin. iCor. 5. ln triangule rectangnlo ont obstuùngulo latus
amande recto au: obtuse oppositum mains est quovis teliquo.

Cor. 4. lSi e puncto aligne ad rehaut ducantur duale
nous, quarum ait nua ad eam perpendicularis, en erit miner
allers. Vel: Omnium rectum, quae e puncte aligne in
rectam extra id punctum transeuntem duci passant, minima
est en, quae isti rectae est perpendiculuis, quae ipsa etiam
distantîa, minima nempe, istius punais linea dicitur. ’CE.

Clavius. N AC or. 5. Si e puncto sliquo addi-ectam ducantur perpen-
dicularis et ex eade’m perpendiculi pane duae alise renne,

a ’
x
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"Essai 7&9 191)!va 76 JET t Zéyw,ô’u un? JET

lrgzyuivo’u ai (Mo alternai rois- ).omrfi; pagayé; des,
m5717; [beralapfiavôpewah ai ,u-èv EJ, JT Mis ET,
ai dè JE, ET fraie JT, ai de ET, T11 777-9 JE.

Jtafxüw 7&9 si EJ Sari 16 J (mission mai uEt’OÛwl
«q; FA un; ai .44, un ênsÇstÏxÛw .5141". I

’Eml 0’511 î’er, émia! oiJJ tu; JT, ü"; sati. gal yww’u 7;

mimi JJT rai 6nd JTJ1)° pelÇwv des: æ; mimi ETJrnic.

1) JÂÂ’ 1; 5.16 BI’J ramie 17176 151:6 JTJ (letton! irrita Haec
verbe, uncihic bahut»: e411. Bastl. et Oxon. cousennente Ced.
a. omittit Peyrard. Nec saue sur": uccessana.

i

harum quae perpendiculo propior est, minot est .altera: et e
diversis perpendiculi partibus duae tantum aequales rectae duc:
possunt:

PROPOSITÏO XX.
Obs. Proclus relioit, Épicuraeos Geometras nuisisse, et

liane propositionem asiuis quoque netam esse dixisse, qui
recta pergant, ubi foenum sit. Quod ludibrium quant ine-
ptum sit, ubi nonÀdeneengatur, quid sensibus videatur
(and 1&7 d’odeur), ted de scientia philosophies, quart: s’an-

enhuowmiv 267w vocat Proclus, omnes vident. Nu axioma-
tum numerus, ut manet Rob. Simson., sine necessitate angen-
dus est. Plures adhuc alias huius propositionis demonslratio- ’
ne: affert Proclus, e quibus e schola Philonis et Porphyrii
banc satis simplicem: In triangule quecunque JET (Fig. 28.)
si bisecetur angulus EJT recta J4, quae basin secet in J,
erit angulns BJJ)JJ1’ (I. 16.). At JJPSJJB ex constr.
huque BJJ)JJB. quart BJEBJ (l. 19.). Endem mode
monstratur, esse JT)JT, quart: BJ4-JI’)BJ-I-JI’ i. e.
EDF. Alii, ut Ambrosius Rhodius, e definitione recule A1:-
chimedea immediate hoc assertum dedncunt, quod non Rame
solum, sed etiam Tacqueto, Coëtsio, aliisqne simplicissimum
visum fait. At an Euclidis adsensum obtinere potuisset, du-

z

I
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Sit enim triangulum JET; dico JET trianguli

duo lavera relique mulera esse, quomotlecunque sum-
pta; nempe E11, JE latere ET, et JE, ET latere

JT, et ET, TJ latere JE. i l .
Producatur enim EJ ad punctum J , et ponatur

rectale T J aequalls JJ (Prop. 3.), et iungatur JT.
Quoniam igitur aequalis est x1414] rectacJT, aequa-

lis est et angulus JJT angulo JTJ (Prop. 5.), ma-
I

bitandum omniue virletur. Et ipsi Arcllînzedi preprle id non "
definitio est, sed lapfiayo’fisvo’v n, ut ad Dell 4. dixixnus.

Cor. 1.. Trianguli aequicruri unumquodque aequalium
œmum mains est dimidia basi. Cf. Pllciderel’. l. c. p. 312.

Cor. 2. In triangule non aequicruro diffarentia duorum
inaeqnalipm latex-nm miner est tertio latere. Nempe quum
(Fig. 27.) BJ-f-JI’)BI’, erit demta nt’rimque recta J17,
BJ) BT-JI’, vel 111’-:JI’(BJ, atqne in parâtes cires

reliqua latera. V
Cor. 5. In quovis triangule summa omnium laternm

simul sumptorum maior est, quam duplum cuiusennque lateris.
Nam, quum BJ-l-JF)BI’, erit, utrimque addito ET, BJ
4113.31) 21m

Cor. 4. In quovis triangule omnis latent simul sumpta
minora sunt dnplo duorum quemmcunque laterum. (hmm
enim BTJBJ-l-JI’ erit, utrimque additis BJ-l-JI’, 121’4-

BJ-I-JT(2BJ-l-2JI’. Haec tria proxime praecedentia co-
rolluia sont e’Borellio. Cf. Pfleiderer. 1. c. A

Cor. 5. In qunvis figura rectilinea quodvis latins est
minus summareliquorum. Cf.l’fleiderer.l.e. Verbi causa in Fi-
gure quadrilater; JBTJ (Fig. 29.) ducta diametro El", crit
AH-Bp)’.41æ. A: rida-muer, une. ce magis 4124-12-1-

BJ)JB, atque eedem mode in liguas, quae plura latera
habent, etiam, siæangulos habent introrsum vergentes, res
demonstrabitur. Conversam huius propositionis, nempe, si .
rectae quetcunque v. c. n datae sint, quarum quaevis miner
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769:6 AJF’ ami êmi 190mm?! écru tu) APR , putain»
3x01! Mg in; BTA flambée! wig- ünô EJT, 45m3 6è
14731 neigea": yœw’ow a; pelÇœv alcyon? «Matcha, o;

dB 61’904, mis ET Sari psiçwv. .7017 0è aîkdB wîc i.

A3, 14111) peignais: âges ai BAI, AI’ gis BI’.
(0,505019 M âet’ëopw, au mû a? [ml AB , ET 1173
TA [usiçoale’ç siam; ai 0è ET, TA flic :4413. IIœwôç

02’912 aux) ce? êÇoig. I , . »
1119.0 TA 212 mi.

I ’Eoî’y ægtyoîvov Sari puis 10511 nlwgaîv CET"; 116M

mgdev 2J 8130 «305m ëwôg ovazaûaîaw, ai 01mm-
ûaîcou c451! lunch! c017 Œgzyw’alov 6’150 911.5091641 :3).de

«avec ph! à’aowat, nettoya 8è yawlav mgtéEovaw.y.
ngyw’vo’u 7029 mû ART êni puis «raïa! alanguîv

Tic ET, dnâ 10691 mga’rrww 10541 B, T, J150 sûÜaîou

l 1) Peînratd. habçt lecÏîonem C941. a: l’au JE 1; Il 15 AIT:
nos pneu: 1mm lecnonem edd. 13.1511. et Oxon. ut consequenu-

bus magis a tam. -il) Proc us habet: 6m) 1077 vagira» ’aîgëdpsvau.

;est summa reliquarum, construi inde pusse figuram tot late-
rum (n), fluet rectale datae mut, demonstrnt Develey Elem.
de Géom. Livr. Il. Ch. Il. 5.111.

A Cor. 6. Pari ratione ostenditur, quamvis ab uno puncto
ad alterum dhctam rectaux minorem esse qulvis in ’eodem

5 Plano inter haec pluma ducta linea frater: i. e; composât: e
pluribus mais sub argalis" quibuscunquo inter se iuncüs.
Cf. Pfieidérer. l. c.

Cor. 7. In quavis figura rectilinea 811mm: omnium la-
temm maior est duplo uniuscuiusque latterais figurae. Sit enim  ’

hoc [aras A, summa omnium laternm :2, erit miam: reli-
quorum laterum :Æ-A,’ et ex Cor. 5. 2-1 14, unde, si

. .2
Â ummque addatur, 2)2 A , val ï).4. Cf. Pfleiderer. l. a.
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jar-igîtur est 3T4 angulo AJT (Ait. 9.); st quo-l
niant triangulum est ATE, maiorem habens angulmn
ETA angulo EJT , mainrem autem angulum mains
laïus ,subtendit; 1B igitur recta ET maïorest (Prop.
19.);iaequalis autem JE rectis 1B, 41”; inaiores
igitur E11, AT recta ET. Similiter autem ostende-
mus et AB, ET recta TA maïores esse; et ET,
T A recta le. Omnis igîtur etc. - -

PROPOSITIO xxr. (Fig.30.).
Si a terminis unîus lateris trianguli duae rectae

’ intus constituantur, hac reliqnis duobus trianguli la?
teribu’s minores quidam erunt, mamie-n: vero angulum

I continèbnnt.

Trianguli enim ABAT super uno latere ET,-a ter-
minis E, T, duae rectae intus constituantur TEJ,

Cor. 8. In quavis’fignm rectilinea summa omnium la-
temm miner estiduplo summae omnium laterum lat-Jeter unum.
VSit hoc unum lattis .4, et summs omnium laternm, ni in
pliaecedente Cor. :2, eritqnc 5-11)A, nnde, si utrimque
adam..- 2-4, cri: 2(2-4pz; val 2092-4), fil
2ï(2-.4.

PR’OPOSITIO xxr.
O’bs. Addi potest, valere etiam proposiüonem, si pun-

ctum, quod hic intra triangulum positum sumebatur, si: in
alterna-o nimguli latere v. c. si punctum A (Fig. cum
puncto E coincidat. Aliam adhuc demonstrationem haha:
Coëtsius (Euclid. Elem. V1. libr. prier. lLugd. Batav. 1692.
p- 82.), quae tamen non generaliter valet. Ostenderc trempe
vuh, esse tain ABEIM, quam .4012, quod neutiqnam

aunasse est. Probe autem notandum est, ut Vera si: propoë.
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r I L86 ELEMEN’TORUM
êmôç ovinsozdïœouv ai Bd, AT- légua, (in dz Bd,
AT alsvpai To71! lamais! 1017 191716701; (Mo aboya?»
maïa! EA, AF iléon-oves lat-’11 alan, neigeant 6è ramdam!

mgtëzomn, min! 157:6 EJT fric 6916 BAT.
dl’rfxâw 7&9 1; BAI t’ai qui E.

KM ËYIGÏ nawôg Igzyw’voviozî 0150 ZIÂE’UQCCÏ mfç

10m9]; ,LLeI’Çovëg situ, 1017 ABE d’oc: TQlin’IlOU ai 0150

nÂævgai ai AIE, 11E zig EE miçom’ç siaw’ nom?)

ngoçzal’oâw a; ET° ai c790: E11, AT "raïa! EE, ET
pat’Ço’w’ç 530w. Hdlw, âne! 1017 T Ed TQIÏOIVO’U ai

I060 aluminai ai TE, Ed cois TA IueîÇtwég; sint,
muni agogusz’aâw oÏmAE’ ai TE, .EB aigu 115w T41,

JE pagayé; siam. ’AÂÀOÊ 1051! EE,. ET pagayes
èôet’xûrjoav ai BAI, AT’ 7:02.11,5 aigu ai EX, AT
maïa! Ed, 4T pu’Çowég sîow.

l

sida, a terminî; extremis. basis ducendas esse recta: intra tri-
angulum constituendas. Proclus enim demonsu’at, hac con-

- dirions omissa, malta esse4triangula, quibus alia inscribi pos-
sint, quorum duo, latera simul sumpta maiora sa)". lateribusn-i-

’anguli ambicutis, au etiam, quae augulum comprellcndant
minorem eo, quem laiera trianguli ambieulis comprehendunt.
Cf, Isaaci Monachi Scholia in Euclid. Elem. libr. VI. prioit.
Argentorfl1589. . Sil:- nempe (Fig. 51.) triangulum ABI’,
cuius augulus ABI’ val recrus sir, vel obtusus. Ducatur ad
punctum baseos quodcunque J recta .41, eritque in triqugulo
AIL] recta AJ)AB (Prop. 19. Cor. 5.). Sumatur JET-24]),
manque JE bisecetur in puncLo Z (Prop. 10),iuug.1turque
ZT, critquc AZ-I-ZT) Al’ (Prop. 20.) il. e. ZE-f-ZT)ÀT,
ideoque, additis utrimque aequnlibus JE, Ali, cri: ZE-I-
JE-f-ZI’).41’-I-AB i. c. z.44-zr).41*4-AB. ouin Pappus

(Collect. Mathem. HI. 3.) ut Rob. Simson. mouet, donnon-
stmt, Imam triangulî alteri iuclusi non solum maiom esse
P0556 lateribus trianguli embiemis, sed quamvis etiam ad sa
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JT; dico EJ, JT ,laters reliquieitrianguli duobus
Iateribus Bd, AT minora quidem esse, maior’em
vero angulum continere, angulum nempe EJT an-

gulo EJT; ’
Producatur enim EJ ad E.
Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo nia-

iora sunt (PrOp. 20.), trianguli ARE duo latex-a JE,

a

11E latere EE maïora sunt. Communis addatur ET;I
ergo E14 , 34T nous EE ET maiOres sunt (Ax. 4.).
Rursus, quoniam T EJ trinnguli duo latera TE ,i EJ
latere TJ maïora sunt (Prop. 20.); communia addatur
JE; ergo TE, EE mais TJ, JE màiores suni
(Ax. 4.). Sed ipsis EE, ET maintes ostensae sunt

*EJ, 11T; multo igitur E11, AT rectis EJ, JT,,
maintes sunt.

- rational; habere, dummodo minot si: dupla. Unde Clairaltio
in Praef. ad Geomctr. Paris. 1741.,non adeo superflua videii
debebat Euclidis demonstmtio. l’inviter, quod ad angulum at-

tisiet, ira Proclus pergit. Sit (Fig. triangulum JET
(Proclus quidam dicit trinngulum aequicrurum, un nempe
JE:AT, quad tamen 1mm! necessarium esse vidant), cuius’
maximum lama Br, a quo.abscix1datur BJSBA, et in ducta
.44 sumatur punctum quodcunque 2E, et iungatur En i Exit
itague angulus BJJ:EJJ (I. 5.). At EJAEJET (I. 16.). ’
Itaque et BJJ)4EI’, et multo magis 19111541311 Unde
patet, et quoad angulum necessariam esse illum couditionem,
ut a punetis extremis baseos ductae sin: rectae ad punctum I
intra niangulum.

Cor. 1. In figura quadrilatera .4de (Fig. in que
unus angulus J inti-orsum vagit (in n’empe cousu-noms, ut
rentas cum comprehendcules, si producæmtur, intra figuram
aidant) [summa laterum BAH-T4 hune angulum comprehen-
dentium miner est summa teliquorum Iaterum BA-l-AT,Îcjuod,

I



                                                                     

r88 v inaugurons]!!!
Ilélw, Sud amis-sis 29170641011 ênâs ramis: mg.

êwôs ami dmvwflu’ov flattant émis» vos? TJE (2’901

sequins! êmôs glanda si «inti EJT pattus! sati
mis 17m3 TEJ. Ami 1d mini 59a 1) ami ses? AEE
sequins! si suais panada 6756 T EB MEÏÇWflrêfli mis ,
«inti BARl 343.10? mis timi TEE palan! Ëâsîxz’h]
«inti EJT 7507.1.9? aigu si 6716 EJT [481’ng 501i mis
simiEAT. ’EcËv aigu mû sa? éÇzis.

IIPO TAZIZ x57.
’Ez souris! esifisufiv, aï siaw faut quai sans do-

ôst’imts 815193.htm ,Àrzpt’yw’vov ouwoiaaaûav dei nisi mais

au. rpris lamois peiÇovas chleu, Miami] "acclamion-
vvops’vas z).

’1) glui ni mini 59a. la cum edd. Basil. et Oxon. pomi-
mus. x Peyrard. secutus Cod. a. habet: rhinite: fatum. v

v 2) P5 tard. addit e C96. a: été ni au) nantis 1 quina
flic à,» 1: svgoic ri]: 10m5: pestera: abat, nuisis]; [en appu-
vope’vas. Nos hisse verbe cum edd. Basil. et Oxon. omisimus,
i«Rami glossam sapera videremur, et alibi. quoque, ubi Prome-

ata occurrunty quae detcrminstione aligna vel limitations
opus habent, in ipso problemstis enunciato huius iimitationis
ratio reddi haud sole: v. c. in V1. 28.« ’.

fluets, mon ET, sutim apparat. Eius generis figuram Ptoclus
ad I..Def. M. satis insulte splyuwov urgénlsugorf, triangulum
qunarilaterum, nominat, angulum nempe ad d haud’pro vero
anguio reputans. LRcctius, ut ibidem refert, Zenodorus’ scot-

làïoiwoy (opium) vocabat. I
qu. 2. ( Quadriiaterum aequiiaterum anguium introrsum

.vergeutem habens naquit, summa potius rectarum, quae’an-
Ëuium inti-(mum vergcntem comprehendunt, miner est summa
dnorum reliquorum quadrilateri laterum.

Cor. 5. Si super B)" (Fig. 34.) alia figura rrectiiinea
quaecuuque, quae non habeat augulos introrsum vergeures,
un. triangulum .4311 constituai ait, v. c. quadrilatera figura

Pr:
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Humus, quoniam omnis trianguli ’exterior matins-

interiore et opposite maior est (Prop. 16.) , T JE tri. .
anguli exterior angulus EJTs maior est angulo TEJ.
Eadem ex ,ratione et AEE trianguli exterior angulus’

TEE maint est angulol EJT. Sed angulo iTEB
maior ostensus est EJT; malta igitur EJT major
[est angulo EJT. Si igitur etc.

:PPÇOEPOSITIÔÏXXII. (Fig.35.)

, Ex tribus rectis, quae sunt aequales tribus dans
sentis , triangului’n constituera; oportet autem duits ne;
liqua maïores esse, utcunque sumptas. ,

BIEF, summa laterum AB-I-AIÏ tempes maiot exit sumus
’laterum istius figuras BJ-I-u-JE-l-EI’. Ducta enim JE, pré-v

ducatur Bd, dum rectae JE occurrat in Z, tum iuugantnn’
ZF, JI’, eritque ex nostra propositions, ZJâ-ZP)JE-I-ET,
amie, additn ntrimque 4B, erit JE-l-ZJ-l-ZT i. e. ZB-f-ZI’
)BJ-FdE-l-EÆ. At ex, nostra proposition Ali-PAT) 2114-
ZI’, vade tanto mugis ABd-ADBJ-FdE-i-ET. Et similis
ont demonstrafio in figurisplurium laterum. -

Cor. à. Pariter, si super eedem basi, ad essdem eius
panes, duale figuras recliiineaerquae anguios introrsum ver-
gentes non habeant, constituantur une intis sitexjam , petitesse]:
extelioris maior est perimetro interioris. Idemque valet, si
utriusque perimetrum intelligas, demLa utrimque basi com-.
muni , quin etiam , si interioii. atque cxterior figura unnm 4L1-
terumve latus praeter basin commune lisbeant. Haec corollMia
sunt ex schahs Pfieidereri. Vid. Hauberi Clusst. p. 153. un.

si PR.OPOSITIO xxn.
Obs. 1. Ostendendum eut, quod et Proelus facere ten-

tavit, circules centre H, intervaflo 119:1’, et ccnlro Z, in-
tervalle 24:41 descriptos, si problemntis conditiones serven-
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’Eozœqow ai ôoâeîom mais 0605161; ai A, E, T,

tais! aitâsio mis Munis flattons 5011004215 miwy foc-À
caiayfiamiytsæ’at, aï Misa! A, E mis T, ai 6è A, T
mis E, ami Eu ai E, T tris 11’ 6st 66 En mais! ïauw
mis A , E, T polyandres! avaniaaoâau

’Ennsioàw 11s aimait); si JE, nsnsgaaps’m] un;

zanni 176 4, (gangas 6è aussi s6 Es ami usinât» ni
pas)! A ion si JZ, 1?; 6è E ïmi si ZI-I, si] 6è T
1’01] si [19’ ami même?) psst sa? Z, ôtaorriimru 6è 197

2.4, «dadas ysyga’qJÛto 6 JKjl’ mi militai, 12.541199)

pin! T97 H, ôtaortæipoçu 6è tu; HQ, unifies ysygoirpâw

I 6 K49, mi ênsçs’ûlâwoœv ai KZ, 2.67m, 5m
à; www eüfiewîv, suiv îowp mais A, E, T, teigne-

t mon! avvéowwt 16 KZH l
’Ezzsi 061! 16 Z Modem! 915719011 561i ces? JKA

5.;6zlov,.îmi Sofia! si ZJ Irii ZK- (2Mo? si ZJ si A
ÏUŒÏP i’œr nazi KZ 6’90: si J Émis! 2’017. IIoÊhv,

lysai T6 H embuas! 2m90. and vos? JKG mission,
in»; son; He en; me «’qu 1; H9 «.7; r émis!
îmr mi si KH taïga pi T émis! 1’07]. "Eau 6è uni

txlsze invicem secare. Quod in fera demonstrari poterit. si «
, isn’ circuli se invicem non secent, vel cix-culus centra Haie-

sm’iptus (circulum H vooabimus) complectetur totum circuium

centro Z descriptum, quem circulum Z vocabimus; vel cir-
culus Z complectetur circulum H ; vel marque extra alterum
positus erit. Casu primo 9H aequalis sut maior esse debeIet,

quem HZ-I-ZA i. e. I’ÎB-I-d, contrajIypothesin. Secundo

casa foret ZJEHZ-i-HO i. e. 4)B-l-I’, pariter contra hy-

pothesiif. Tenio foret HZîHe-i-Zd i. e. Est-fut, pariter
u
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Sînt datas tres rectae A, E, T , quarum dune ra.

ligua maiores sint, utcunque sumptae, nempe A, B1
maieres, qnam T; A, T autem maieres, lquant E;
denique E, T maieres, quam 1A; oportet igitur ex
rectis aequalibus ipsis A, E, T triangulum consituere.

Exponatur aliqua recta JE, terminata quidem ad.
J, infinita vero v,ersus E; et ponatur rectae A aequa.
lis JZ, rectae ver’e E aequalis ZH, et rectae T ae-

* qualîs H9 (Prop. 3.); et centre quidam Z, inter-
valle vero ZJ, circulas describaturVJKjl (Post. 3.);
et rursus, centre quidem H, intervalle vero H0. cir-
culus describatur- K19 (Post. 3.) et iungantur KZ,
EH; dico ex tribus rectis ,t aequalibus ipsis A, E,
,T, triangulum constitu’tum esse KZÏI- ,

Quoniam igitur Z punctum centrum est JKJ cir-
culi, aequalis est ZJ ipsi ZK (Def. 15.); sed ZJ
ipsi A est aequalis; et KZ igitur ipsilA est aequalis.
(Ax. 1.). liursus, quoniam punctum H centrum est.
circuli 1K8, aequalis est ZIG ipsi HK (Def. 15.);
8H1 Île ipsi T est aequalis; et K11 igitur ipsi T
est aequalis (Ax. 1.). Est autem et ZH ipsi E se.

Icontra hypothesin. Itaque circuli se invicem secabunt, et.
quidam, ut facile pater, tam supra rectam HZ in puncto ali-
que K, quem infra illam in puncto aligne 4, unde duo trian; l
gela HKZ, tIIAZ, quae veto positioue tantum differunt, lue
rationc ’conStrui perm-unit, nec vero plura, ut patet ex I. Cor; 7. -

(3ng. 2. Quum Proclus Euclidis verba proferat, quae
paullo differunt ab iisi, quae nunc in textu Graece leguniur.
Coinmandiuus inde cenéludit, Euclidis demonstrationes ali-’
quibus in locis a. Tlleone immutams fuisse. Id autem ex levi
ista variatione, quam permittere sibi omnino poterat Proclus,
qui sensum Euclidis, non minutissima quaevis vocabula, spe-

ctaret, haud sequi videtur. V i V
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y. ZH B ïmr ai ægeîg ëèa aôvâeîm ai KZ, ZH,

’HK, 1940i tais A,,B, F ïoou ’sim’w.

’Ex www ëpœ-eüâewîy 1167 KZ, ZH, HK, aï

du"! ïacu TQIGÏ cuis ôoâst’amg achalais vais A, B, F,

welywvov avwc’owzm 16 KZH "Oatèg 6’33; nubien

IIPOTAZIZ aï: -
H969 Ifi Ûoâslop 86081,51, ami mg? n96: afin? m;-

Vpel’q’); æfi ôoôst’ay ywm’ç’ 86:91:depr ïomi yœviav,

mîûüygamwv ovowj’oaaüm. t
"151mm a; phi 000.5Mo: ev’fisîu AB, 1:6 d’à apôçi

«du; mutaitw 16 A, a; 8è 8019.5Mo: manda eüâw’ygap- "

’ pas 7; 17766 AFE’ 0d à») ngôg ni «Foâsloy eôâelç ni

. .413 , mi 19; 3391965 05617; 072.1161?) 11,5 A, 1,77 Joâez’oy

ywvz’gz mîâvygdpaptp 177 177:6 AFE ïo’qv 7mm’av mW.

ygaijæl ovowfioaoôm. - -"EZÀrjtpâw âtp’ Èxarte’gaç c034! Id, TE 111164110: m]-

« ’ysîà 102 A, E ,. and êneÇeÜXÜw 72 AE’ ami à; 19:15:!

I sùâetaîw, aï du"! ïoou 1910i mais TA, JE, TE, 
  191710704! omwœdw 16 AZH, dîme ÏOîj’V chou n31:

[ubi FA mg; AZ, cûv 3è TE cgj AH, ami ê’u 1,123!

JE 117 ZH. . ’ ! »I ’Enei où! (Mo ai JT, ÎE 6110i mi: Z4, A
ïom dab), inonda: .êna’u’ng, mi fléau 1; JE, fléau
ni ZH i’oor ywæu’u (leu 139:6 A? E ywm’ç t’ai 45m5

ZAH émir ïm;. .* .  Haï; 659d fifi (kabig); eüôu’gz cg? LAD, ami t9?
ngôç afin? prhusz’qf full? A, 77? âoûslog; 7mm?! 660*0- .

x

. Cor. Triaugùlum aequicrurum, «ixias lama et buis ae-
quent fluas rectas dans, similiter construi pourrit, dummodo *
recta, cui latus aequaîe fieri debel, maior si; dimidia hui
a. 20. Cor. 1,) . cr. Pfleiderer..l. c. p. 515.

la
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qualis; tres igitur » rectae KZ,,ZH , HK tribus A,

i x B, F aequalee sunt.
Ex tribus igitur rectis KZ’, ZH, HK , quae sunt’ .

aequales datis rectis A, B, F, triangulum constitu-
tum çst KZH; Quod oportebat facere.

l

PROPOSITIO xx111.,(Fig.36.)
Ad datam rectam, et ad punctum in car, dam an-

gulo rectiliueo angulum rectilineum aequalem consti-

tuere. . k ,l Sit quidam data recta A3, in ca veto punctum A,
fi et dams angulus rectilineus JF E; oportet igitur ad

datam rectam JE , et ad punctum in en A; dam an-
gulo rectiliueo JFE aequalem angulum gectilineum
constituere. L

I

Sumantur in utraque ipsarum I’J, .1" E quaelibet
puncta J, E, et iungatur" JE; et ex tribus mais,
quae suritaequales tribus TJ, JE, T E, triangulum
constituatur AZH (Prop. 22.), ita ut aequalis isit .I’J
quidam rectae AZ, recta vero T E rectae AH, etde-

nique JE rectae ZH. à - Ï E
Quoniam igitur duae JT, T duabus ZA, AH

aequales sunt, attaque unique, et basis JE basi ZH
aequalis, angulus JFE angulo’ Z411 est aequaliô

(Pr0p. 8.). -Ad détail îgîtur rectaîn JE, et ad.punctum in ca

A, dat0’ angulo rectilineo JE E, aequalis angulus

  .PJROPÀOSITIOXXIII. i
Paulin simplicior fit constructio, si sumacurj PJ:P.E,

adeoque 422.411. Caeterum hoc problema ab Oenopide in-
.vent’um esse, Proclus refert. Pari,ratione:dnds duobus luteri-
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94 ELEMENTOBUM
méfia!!!) cfi 6nd JTE fin; glanda æûâtîygamuoç 01mi-

Inwwt 1; 157:6 ZAH. "07159 50h VIOHÎOÏH.

Il P Û T 11 2 I Z mi”.
’EoËv 3130i ægiyœvœ très 1Mo nÂsvgoËç tais 0110i

nÀweaîg ïaqg 33’117, émæc’pav énms’gç, 16v 6è yuwlav

Tris florins paiÇovu nia! mimi un; fuma: mîfiszuîw

I insolezops’vmr mai «nia: fléau! mis (3&0st putain:

57:61.   i i kV "Etna; 61:1) 19(3sz 1d, ABF, JEZ, flic .5150
niwgcêg n39 11:13, JE mis and salèvgaïg mîç JE,
JZ 1’006; é’zowa; éanæ’gmï ëàca’u’gq, mimi [w]! .43

agi JE, 17,311 0è JE [17 JZ, 70min 6è ’Iî 0756 BJF
yowùxg vis «inti EJZ [talà’œv è’ortw’ 26’741), au notifié-

mç 13T fiéoewgiwiç EZ magma; 502w.
’Emi 7&9 peignai! émir «i716 BAT yww’a tu];

’ 6nd EJZ 7mw’ag, rtrimasa’uircw :796; 17; JE eüûeîçc,

busnlrianguli et angulo, quem comprehendunt, aliud ci
acquale triangulum constitucrur.

PROPOSITIO XXIV.
Praelei’ cum casnm , qui in textu Graece habetur, duos

adhuc alios esse, Préclus manet, cosque habent etiam Campa-
panus , Commandinus , Clavius, Oromius Finneus , Billingsley
unique; Nempe punctum Il non multum , ut es; in Graecis ex-
emplaribusi, supra EZ, vox-nm.- eliam (Fig. 58- 301i" iPsam’
JEZ, fa] infra eam 38: b.) cadet-e potest. A: etiam hi:
calsibus-facilis est demonstratio. Cadat enim (Fig. 58. a.) pun-
ctum H in rectam EZ, eritque, 0b angulum EJH)1MZ, ne.
cessario punctum H:in recta EZ ultra Z Producta, i. e. erit
EH aie-PISTE E2. Sin autem punctum Il (Fig. 58. b.) ondé!

n infra rectum E2, cric triangnïum E24 intra triangulumaL’Hd,
Indeoque JZ-l-EZ(JH-l-EH (I. 21.) adeoque ,, quum ex hyp.
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rectilinçus constitutus .est ZJH. Quod opottebat

facere. IPROPOSiTIO xx1v. (Fig.37.)
Si duo triangula duo latera duobus lateribus acque-

lia habeant, utrumque unique, angulum autem angulo
maîoiem habeant, qui ab aeqnalibus lateribus contirie-,
fur; et basin basi maïorem habebunt. I

Sint duo triangula ABI’, JEZ, duo latéral 113,
Al" duobus ilateribus JE 5 JZ aequalia habentia,
utrumque unique, latus nçmpe A3 lateri JE, lama
vero 11E lateri JZ, anguluS» autem 311F aiîxgulo
EJZ maior sit; dico et basin Br basi EZ maîvorem

esse. ’ l v A l .k QuOniam enim maior est BAT angulus EJZ an-
gulo, constituatur ad JE rectaux, et ad punctum in

si: 42:11’ i. e. ex cousu. :411, cric EZ(EII (Ax. 5.). Cae-
terum polest etiam res brevius absolvi eo fare mode , quo Rob.
Simson. utitur, quem exactioris demonstrationis causa panic
tamtam immyutatum sislimns. Sir nempc (Fig. 590.8412435
AIL-.JZ, et angulus BAÆEJZ, et ad B1, enim mourant
Bd, Ali, quae non maior est airera, constituatur angulns 8.4.4
:EJZ (I. 23.), et fiat 14:12, et iunganmr Bd, JE, crit-
qno (I. 4.) BA:EZ. Quum igimr angulus BJMJZ si: v
ex hypoth. minot angulo 13.41 ’, recta .4111 intra angulum BAP

cadet, adcnquei recta .411, si opus ait, procillon, secabit rectam
En Secct eam in M, erilque .41!le JET (I. 16.). A: 0b

ABÎJP ex hypoth. crit 4181;;-

semper 113101118, adeoque AM( 41’ (I. l9.) «icaque.
quum AA:JP, punctum A infra BI’ cadetfi Et quum 14
:JP, cri: EJT-114174 (I. 5.), adeoquo BÆBFA et DE

JFB (I. ’5. et I. 19.) undç
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xàl r97 7196s «un? armez? tu? J, cg cimiBAT ywriç,
1’01; aïno EJH’ and usina?» onou’gçz niai JT, JZ

kali; AH, ami êneçeüxâwoav ai EH, ZH.
’Eml 0’31! a»; émia! ai MW A)? mi JE, fi 3è JE

ni 21H, au. a.) a: 1M, AI 8110iwàig Ed, AH
îocu dolai, acarien âuma’pç, ami ywm’u a; 6m) BAT

novât; wifi 43m3 EJH à"; 30:11:. fioimç â’ga a; BF fléau

zy’ EH émir 1’01]. Hdlw, émiiez; émiai JZ æfi
JH, à"; 805i nui ri «En; JZH ’yonu’a fifi Ünô JHZ’

peignai- taïga 47m3 JZH, Mg 157:6 EHZ, nougî
01’909 peigna! étym! a? aïno EZH raïs aïno EHZ. Kui.

3nd 1913119761! éon 1:6. EZH ,, pagaya; 5101! «via! 15m3

EZH fluvial! migônô EHZï inti 3è wifi! peignait»
yum’œv 9; [1612.07 minutai «hancher psz’Çwv 0790; dal

alevècË 1; EH zig EZ. "1m, 6è 1; EH a; BF- p.1.
tu)? â’anal fi Br mis EZ. .’Eoîv taïga (No nui ni

êëfiç. . ’ .
IIPOTAZIZ né.

’EoËv 860 tefyœw 1029 660 2111609029 raïs fluai
alanguis 1’042; ê’zy, i énazc’qav énaze’çqz, qui! d’à fléau!

flic flamme neigeait» nui min! panifiai! mois glandas
psc’Çovu 555L, mimi 6nd 1150 ïowv aûôuuîv 71594510-

pévæyy.

).Bi.zl, (I. 19.) i. a. BP)EZ. Aulne hac Pfleideterî demeu-
atratioae (vid. Hauberi Chrestom. p. 515. sqq.) sadsfactum est
iis, quae in Rob. Simoni demonsuntione adhuc desidera-
verat Thomas Simpson. (Elem. of Geometry-London 1800.
P. 262.), cannai,- punctum .4 necessario infra 8P cadere.

l Caotermn, ut Proclus observa, conditiones problemuia. non
, «Minium, mum: et quo casa triangula ARE, 419:5 inter se

i



                                                                     

I ’ I LIBER PRIMU"8. 97
ca J, BAT angulo aequalis EJII (Prop. 23.) ;, et po.
natur alterutri ipsmum JT, JZ aequalis JH (Prop.
3.), et iungantur EH, ZII. ’

Quoniam igitur aequalis es; JE quidem rectae r
JE, JE véto rectae JH, duae Bd, 21.11 duabus
EJ, J11 aequales surit, utraque utrique, et angulus
EJT angulo EJH aequalis est; basis igitur 111” basi
EH est aequaiis (Prop. 4.), Humus, quoniqm aequa-
lis est JZ rectae JH, aequalis est et angutus JZH

iangulo JHZ (Prop. 5.); main; igitur JZÏ-Ï angulo
EHZ; multo igitur maior eèLEZII angulo

. Et quoniam triangulum est EZH, maioœm habens
angulum EZH angulo EHZ; maiorcm autem angu-
lum mains lama subtendit (Prop. 419.); mains igitur’

et latus EH latere EZ. Acquale autem ,lateri
; mains igitur et Br latere EZ. Si igitur duo etco

PROPOSITIO xxv. (Fig.40.).
Si duo triangula duo latera ’duobus latcribus ae-

qualia habeant, utrumque unique, basin aulem basi
maiorem habeant; et angulum angulo maiorem haha:
hum, qui ab aequalibus rectis continetur.

aequalin, au: titrant mains isit alter-o, quod demum ope.I. 53.
determinari poterit. Alias adhuc observationes et conscctaria
Pfleideren’ vid. l. c.

.PROBOSITIO XXV.’
0 b5. Alias huius propositionis, quae conversa est prioris,

dramatisa-adornes, casque directas, at prolixiores, ex Marché et
, Hérode affert Proclus, quas etiam videra est apnd Clavinm, in

quibus autem valii-casus, qui locum habere Possunt, nenni

- G ,
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A "Etna; 6150 www roi JET, JEZ, flic 3150

70.511969 n29 JE, JT mis dvoi nÂsvguîg raïs JE,
JZ 22mg flouse: , éxdzégav êuau’ggx, miel [1.31.143 ni

JE, 10:76.3. JT mg? JZ’ 46110:9 de 613T fidoswg
fig EZ puma: 51mg. 2.57m, au ami yawlu a; 6916 EJT
ïwm’ag wig unô EJZ ,usz’Çaw 3mm

Ei 769 par), in; î’m] Furia! «fini, si flâneur. à":

parada: 01732 un", 7; rhô EJT c7? 67:6. EJZ, i391 7029
du fia! 20?; si fichus 4; ET fléau 11j EZt aux ê’ou dé.

ou» d’au ïmy fini yawfœ a; 177:6 BAT 1,15 ÜmiEJZ.

017325 Mlle! 132.0500qu émiai fiiünô EJT en]; 177:6 EJZt

îloËooœv 7029 à! 17v tu) (Match; BT (311’0st mis EZt 615w

l’au dé. tu?» d’un fléau-ml abria: 1; 67:6 BATywm’a tais 6916

EJZ. ’Edsl’zân 6è, (in 0’66, 12m. "sigma! 07904 émia! a;

67:6 BAT zig 17716 EJZ. ’Eâv des; duo «a; ce? éâfiç.

IIP 0 TAXIS un,
’EoÊv (Mo wigwam rois du!) ywvlag mis 6’002 renviais

aux; En], êuazs’gow saunier; , and pion! ulsvçoiv me?

Edebebant ,* observante Haubero Chrestom. p. ÊYO. sqq: Cf.
Pfleidereri observationes et consectaria ibid. p. 519., sq.

»PRO’POSITIO XXVI.
O ba. 1’. Prima huius propositionis pars, quum nempe unum

latus cum angulis ci adiacentibus unius trianguli nequxle est
uni lateri arque angulis adiacentibus in alterotrinngulo facile
pet superpositionem directe demonstratur: 0b analoËiamautem
casas posterioris sine dubio Euclides similiter ac pattern poste-
riorem demonstrare maluit. .Caeterumi Thaleii hoc t11e0" ma
tribune Eudemum in historiis geometricis, Proclus referr.
Lama autem si in une triangulo id sumatur, quod’uui aequa-
liuxn angulorum oppositum est, in altero triangule pariter illud



                                                                     

, non igitur aequalîs est angulus EJT ipsi EJZ. At i

a

I
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Sint duo triangula JET , JEZ, duo latera JE

JI’ duobus lateribus JE, JZ aefiualia Thabenlia,
utrumque utrique, JE quidem lateri JE, JT vero
lateri JZ, basis autem ET basi EZ maior sit; dico
et angulum EJT angulo EJZ maiorem esse.

Si enim non, val aequalis est ei, vel minor; ae-
qualie autem non est EJT ipsi EJZ, aequalis enim
esset et basis .BF basi EZ (Prop. 4.); non est autem;

neque minor est EJT ipso EJZ, miner enim esset
et basis ET basi EZ KProp. 24.); non. est autem;
n0n igitur minor est. EJT angulus ipso EJZ- Os,-
tensum est autem neque aequalem esse; maior igitur

est BAT ipso EJZ. Si igitur duo etc.

TPROPOSITIO xxvr. (5,41.,
Si duo triangula duos angulosduobus angulis aequales

ihabeant, utrumque unique, et unum latus uni lateri

sumendum erit, et contra. Caeterum etiam hic valet, quoi!
r in ProP. 8. diïciiuus, triangule etiam ipsa esse aequalil.

O b3. 2. Quatuor lmctenua casibu: duo triangula inter se
aequalia esse vidimus , nempe

1) si [mum lama et duo anguli adiacentes ,
2) si umim latins , et unusIangulus ei lateri adiacens, atque, z

angulus ei oppositus in utroque angulo sint aequalia. Argue
hase quîdem in nostra propositionc. t

i5) Si duo lutera cum angine, quem comprelieudunt, aequn- v
lia sin: utrimque (I. 4.)

4) Si omnis. tria latera unimqne nequalia sin: (I. 8.). Re- *

’ ’ l o a astar adhuc casus 5., que duo margina une]: se aequaha esse
JJON’IlnÊ, nèmpe, si duo latere cum angulo nui earum opposito

T . A.
I
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291177, 62’101 17,377 71969 11119 11:01:19 fluviale, 77 177311 75710-

Iea’vovoav 6716 111’017! 107v ïaaw 7037111512: nui 169 10171029 9

711547969 mît: lomaîç 711e69aî9 10019 5’551, 307159013!

5710116991, au! 1767! 2.017167! 9’vaqu 17? 2.01717? 71071191.

"E0100 660 1917007101 103 JET, JEZ, 1139 6’60 7m-
011019 1.2.,- 6716 4121: 3114 6770i 1aî9 6716JEZ,IEZJ

z t t i
ïoag s’zowa, 57101169017! 5710116992, 1m! ph 77710 JET

Ç - «,7 6716 JEZ 1761! 6è 6716 3134 1,; «me EZJ- au... 0s n’ai

111’017! 772.3179671 un; 711.3099? firme 7196189077, 1’67! 71969 10119

i061; ywm’atg 17,17! EI1yî EZ’ 15’700, ou and 1129 10171129

711.6719039 1aîç 3.017101î9 71).w90:î9 ïoaç 5’561, 511041590177 Énu-

1ë9ç, qui? pin! JE13i JE, 1’671 6è JT1fi JZ, au) w)» 2.01-

7161! 70171117! 1?? lomfi 72071101, 17:7! 6716EJT17Ï15716EJZ.

E2 769 6571069 501w ’l; ,JE 17? JE, (.1501 011710777

palan émir. "E0110 peigna! 7; JE, nui 716191910 1?;
JE il»; a; EH, 7101i ËWEÇÆÜZÛŒ 7; ET. z

’Easl 967! ion 601w 7; .1117! EH 1?] JE, 7; 6è ET r17? l

- EZ, 6150 al EH, ET 6110i 1aîg JE, EZ in."
sîoi’v, éua1s’9u 5.7101716991 , 7101i 71077101 7j 6716 HBT m2712;

1,72 6716 JEZ ion éon? (96019 61’901 HT fléau 1g]

JZ ion 601i, 710d 16 IIET 1917077107! 197 JEZ 191-
7167110 ïoov au), au) ai 10171012 ywm’ou mis 101710119

utrimque aequalia sint. H00 amen ossu, si nulle alia Jeter-
minatio accedat, aequalitatem triangulorum generatim asserere
non licebit, 9quod etiam Proclus observat p. 91. Sit enim (Fig.
4:2.) triangulum aequicmrum ABI’, et produoatur buis BP
ad punctum aliquod J, ducaturque .JJ. Iam duo uianguia.
API, JBJ habent lama quidem J4 commune, deinde J :.:
JE ex hypoth. et angulum etiam J communem ,7 qui lateribus
JT, JE opponitiir, et manifestum tamen est, triangula ipsa
non «se aequalia, quum unum JEJ sic tamtam pars aherius

i I API. Acqualia (amen inter se esse duo triangule: demonstrabitur.

, I
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aequale, vçl quad est «ad aequales angulos, val quad
subtendit unum aequalium angulorum; et reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt, utrumque attique,
et reliquum angulum reliqua angulo.

Sint duo triangula A31", JEZ, duos angulos A31" , .
BF’A duobug JEZ, EZzI aequales habentia, utrum-

Aque utrique, ART quidem angulo JEZ, 13in veto
.angulo EZd, habeant autem et unum lams,uni latex-E
aequale; primum, quad est ad aequales angulos, lama
ET lateri EZ; dico et reliqua lattera reliquis lateribus
aequalia habitura esse, utçmnque unique, .413 quidem’

lateri JE, AF veto lateri JZ, et reliquum anguluni
reliqua anguÎOç BAT angulo EJZ. V   1

 .Sî epim inaequalis est AB rectae 11E, pua. (earum

maior est. Sic maior A8, et ponatur reçtae JE
aequalis B11, et iungatur HF. I

Quoniam igitur aequalis èst EH quidem recule
JE, BI’ veto factae EZ, duale EH, Br duabus
JE, EZ aequales sunt, utraque unique, et angulus
HEP anguloÎAEZ aequalis est; basis igitur HIÏ ’basi

AZ aequalis est, et HEP triangulum JEZ triangule
aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequaIeh

Si utfimque Imam nngulum uni aequalem habeant,-circa alios
autem angulos lainais aequalia, teliqnorum veto angulorum V
utrlunque sima! minorem au: non minorem recto: et ostende-
lur angulos etiam nequnles esse , cirez linos aequalia euh: latent,

  et terLium latus tertio lateri fore nequale. Si: nempe (Fig.
45.) angulus A21, et JBËJE, BI’;:,EZ, et l)ahguli1’,
Z puni; eritque ABIb:JEZ? et AF-TJZ, et fluo trianguln’»
aequalia. Si" enimjmn sit augulus ABFrdEZ, cri: alteruter
maior altero. Sit, si fieri Forest, ABI’ maint augulo JEZ, et
fiat ABllszZ , eritque (in triangulis .4811, lEZ, .413:- JE
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yawlmg ïaou ë’otwmt, Ütp’ «ï; ai ïam filment! finassi-

WO’UUM” ïm; taïga]; 6nd HTE ywm’a 1,1? 6nd JZE.

217.10? ai ünô JZE 177 137:6 ET J ânonna; ïor,’ aux!

1; 6nd ETH 0’590: Œfi 6nd ETJ ion êmiv, 1]: ëldaowv

ni putain, 5Mo 05815705107. 01h: taïga 61111069 505w
a; JE 1,7? JE’ fin; 6590:. "En; ôà and a; ET ni EZ
701;, 0190 (Moi JE, ET ovni mais JE, EZ âme
85021,, kénwn’ga’ énarégç, and ywm’a a; 6nd JET yowiqt

1;] 6nd JEZ imiv ïmr (305019 âge: JT fléau ni
JZ i’m] 3012, aux) ÂounÏ yww’a ai 177:6 EJT ni long;

ymu’q: tu? 15m3 EJZ î’m] fardai. I ’
’JAM (hi m1347, ê’tnœcow ai Ünô 1d; ïoac novions

i alangui ônoæslvovom ïaou, nîç 9; JE ni JE’ le?!»

taillai, au Mai ai lamai nlwgal mîg lamais alev-
çaîç î’ow êbofl’tqu,’ a; uèv JT 1?; JZ, 9; 0è ET 11;

EZ, and. ê’u i Mimi ramiez a; 13716 EJT 1?; lomfi
719449: ni Ünô EJZ 5’017 écriai. ç h ’z

(hypoth.), angulùs J:4 pariter ex hypoth. et JBHSJEZ
(hypoth.): itague AHBdeE (I. 25.), et BH-«JEZ i. e. ex
hfiotlx. :BI’. Quum autem ex hypoLh. si: angulus Z anima,
acutus erit 1111?, unde EHPobtusus (I. 14.). At E171 ni-
angulum, ut ostendimus, aequicrurum est, unde BHI’ etiam

’ acutus erit (I. 17. Cor. 2.) q. e. a. Sint autem 2) anguli I, Z
.non minores recto’, atque ostendetur ut ante, esse triangulum
BHI’ aequicrurum, adeoque angulum T aclxtum vol minorem
recto (I. 17. Cor. 2.), quem tamen non minorem esse recto

l j’osuimus, q. e. a; Caeterum, si anguluâ A etd motus vel
obtusus sir, necessario acutus tarit angulus I’ et Z (I. 17.),Tunde

mm nova circa bos angulos datcrminazione non opus est. Pn-
n’ter, siEsit AB(BF, adeoqne IE(EZ, cri: angulorunlîï’et
Z uterque acutus (I. 18. Cor. 1.), nnde etiam tum res nova de-
monstratione haud eget. Quum veto denwnsttaLu-m fuerit, esse

. angulum’ JszdEZ, orant tum ex I. 4. etiam ipsà triansuh,
1

F» r- -.
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. crunt, quos aequalia latera subtendunt (Prop. 4.); ae.

qualis. igitur HTB angulus angulo JZ Ï. Sed JZE
I angulo ET J ponitur aequalis; igitur et ETH angulo  
ETJ aequalis est, miner mâiori, quad fieri naquit.
Non igitur inaequalis est JE rectae JE; aequalis
igitur est. Est autem et ET rectae EZ aequalis,
duae igitur JE, ETJduabus JE ,.EZ aequales sunt,
utraque utrique, et angulus JET angulo JEZ est
aequalis; basis igitur JT basi JZ aequalis est, et re-
liquus angulus EJT reliqua angulo EJZ aequalis est

(Prop. 4.). z - ’Sed et rhrsus, flint lacera aequales angnlos ’subten-
dentia aequalia, .ut JE Îateni JE; dico rursus et re-
liqua lattera reliquis lateribus aequalia futura esse, JÎ V
quidam lateri JZ, ET veto Lateri EZ 5. et adhuc re-
litjuum angulum reliqua angulo EJZ aêqua1em

esse. . Iet omnes earum partes inter se aequalia. CE. Pfleiderer. l. c.
p. 521. sq.k Hic ex Clavio val Tacqueto vel Whistono (Anat-
Tacquet. Elem. Èuclid. Geometriae illustrata alGui]. Whiston.
Romae 1745. P. 25.) addi possunt sequentia corollaria, quorum
page iam ad praecedentes propositiones pertinet, en 0b nexum’
cum reliquis hic aHiicitur. Cf. Pfleiderer. 1. c. p. 323. L

Cor. 1. In triangule aequicrum recta angulum ad trafi-
cem biseau: ad basin perpendicularis est, et basin aequo ac

. triangulum bisaient (I. 4.). n
Cor. 2. In triangule aequicruro recta, quae e venise

ducta basin biseau, bisecat etiam angulum ad. verticem, et
triangulum, et perpendicularis est ad basin (I. 8.). Cf. dicta

ad 10. E ’Cor. 5. In triangulo aequicrum recta , quae a vertice per-
pendicularis duciLur ad basin , basin vol angulum ad vorticem

et niangulum’biSeoat 5. et I. 26.). V
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E2 7039 dynode Etna! si ET zy’ EZ, plus uùruîv

peigna! émiai. Ï’Emw peigne, si dvvuzôv, ET tu);
EZ, ml «des.» 111i EZ ü»; a; E9, and ênsÇsdzôw

a; J9. n oKai âne) i’n’r; Écris! a; ,uèv E9 7:6 EZ, 9; 8è JE

ni JE, 3150 à) ai JE, E9800! mais JE ,3 EZ îmu
aidai, ëxan’ga éxaïréççc, «a2 yw’w’aç i’aag WEQlÉXO’UO’t’

fléau: deo: a; J9 fléau ni JZ 1’01] 5071, and r56 JE9
tçlfilwvov qui JEZ æçtyaiwq) 1’001! êortî, du! ai louvai

yowlaz ŒGÎÇ- lamais yœwiwç ïaat shaman, ÜtpÏËÇ ai
îoaz alangui ützowez’vo’umv’ î’tm docs émiai si tînt; E9J

yww’oc 17j 67:6 EZJ. ’JMoÊ o; «inti EZJ [si 13756

ETJ émiai i277? ami fi 6nd E9J d’eau?) 6nd ETJ
A 4 Êaüv î’mr 79;)!de dt) 1017 J91" êwrôg rondo: si

157:6 E9J a»; étui 1?? ëwâg mi dmvuwtov si? dm;
ETJ, 67.139 oiâüalwrov. 4, (Mx 074m cintrés 301w 9) ET

cg) EZ, 1’61] d’en. "Eau de and JE ni JE l’air
6’170 ai JE, ET d’un mîç JE, EZ faon dab,
êxmæ’çœ ëuaæéng, nul yw’w’ag, î’aàg negcb’zo’uoz’ 1365019

0’590: si JT fléau ni JZ 1’01] 3071, ml fui JET 194’-

yowov un; )JEZ ïgtyuiwp To011, ami 101711,: 70min
357:6 EJT a) 10m1? 700149: z?) 6nd EJZ fin]. ’EoËv I
d’oc: (Mo au? fui fiois.

.

. C or. 4. Quod e media basi ad eam erigimr perpendiculum
in triangulo’aequicruro , transit par trianguli verticem , et angu-
lum ad verticem bisecat. Quodsi enim non par vétticem trans-
eat, ducamr pet verticem alia recta ad mediam basin, cri:
etiam hnec ad basin perpendicularis in eedem puncto, quo
prius illud nerpendiculum , quod fieri neqtiit (I. il. Car. 2.).

Cor. 5. Rectac a quovis talis perpendiculi puncto ad
Pnncm bascos extrema ducLae efficiunt triangulum acquiert).-
r’um (I. 4.). f

x t
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Si enim inaequslis est ET rectae EZ uns earum

maior est. Sit maior, si fieri potest, ET sects EZ,
et ponatur rectale EZ aequalis 59’, et iungatur’ de.

Et quoniam aequslis est E9 lquidam même EZ,
AH vero rectae JE, duae JE,1E9 duabus JE, EZ
aequales sunt, utraque unique, et angulos aequalcs
continent; basis igitur J9 basi,JZ aequalis est, et
triangulum JE9 triangulo JEZ aequale est, et re-
liqui auguh’ reliquis angulis aequales enfant, quos se»
qualia latent subtemlunt (Emp. 4.); aequalis igitur est
angulus E9J angulo EZJ. Set! EZJ angulo ETJ ’
est aequaüs; «et E911 igitur angulo,ETJ est aequala

lis; trianguli igitur J9T exterior angulus E9J se-
qualis est interiori et opposite ETJ, quad fieri ne.
quit (Prop. 16.). Non igitur inaequalis est ET rectae
EZ, aequalis igitur. Est autem et JE ipsi JE ae-
gugtlis; cluse igitur JE, ET duabus JE, EZ 53qu-
les sunt, utraque unique, et angulos aequales conti-
nent; basis igîtur JT basî JZ aequalis est, et trian-
gulum JET triangulo JEZ aequale , et reliquus an-
gulus EJT reliqua angulo EJZ sequalis (Prop. 4.).

Si igitur duo etc. i i
Cor. 6. Quae contra a puncto enta illud perpendiculum

site ad extrema basis ducuntur rectue , innequales sunt, vel tri-
angnlum scalerum efficiunt. Nui-n quae a tali puncto ad me- ’
dimx basin ducitur recta, ,illi oblique insistit (I. Il. Cor. 2.)
val ad alteraxn, sui lpartem scutum, ad alterum bbtusnm anou-
lum efficit, unde laters bis angulis opposita inseqnalia en nt
(L 24.). Itaque vertices omnium triangulorum aequienn’orum,
super eadem basi -constitm0rnm , surit in perpendiculo e media
hui exeçto, vel, illud perpendiculum est locus geometricus , in

s.

r
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i H ,P O T J Ë I X et.
’Eciv de duo eüüeiœg misez.» êynlnrovaa sois Éva).-

ÂoÊE glandas î’oag 03.1.15).ng natfi, nagcillælloz’ 5007141;

oilloflatg ai eüüeîaz. . , 4 V I
E29 7&9 6’150 E’Ü’Û’EÏOCÉ vois JE, TJ [rufian Elsa

museuse: EZ, m2 êvaÂÂoËë yww’ag 703g findeEZ,
EZJ dînas 117.115).ng nonshw’ "16’340, du nagdlhjldç

3017M! si JE 17) TJ. ’ i
1257029 , ëuflallo’flevm ai JE, T J (mime--

omîv-uu , n’ira; 2911 soi EJ pipo], aï fini fui JT. ’Eu-

flsfilofoôwoaw, nul oupmane’waav ëni ce? EJÏut’gyi

’ «and 16 H. n ’i l
Ïbzyw’vov dû mû EHZ si 31;de ywm’a.9î une;

JEZ î’m] êovi s7? 3111694 ami dmvawz’cw fr?) inti

EZfI 1) , 3mn 3m27 oïdüvmov’ aux douai JE, TJ
âufiuüôpwm ovpfleooüwm ÊYEÏ fui EJ [n’es]. iQuoîwç

, 1) MsIÇwu En) a); inde aux). dmmwz’rw ywvlac 15.6.1716
EZH’ aillai «(Il il"). ha edd. Basil. et Oxon. Peyratd. e Cod.
a, cum que consentit excmplar a fini]. ad marginent citatum,
babel: brevxorem lectionem, gnan) un textu dedimus.

que ’siti sont vertices omnium triangulorum aequicrurorum,

quae super hac basi constitui possunt. s
Cor. 1. Si recta angulumftrianguli alicuius bisecans op- i

positae basi est perpendicularis, triangulum illud erit acquiert:-

rum (I. 25.). l ) i i’ . llano primam huius libri partem antequam relinqnamus,
- mouendi videntnr lemmes, quem plmimas adhuc ad cas, quae ’
Chactenus tractavimus, propositions pertinentes observationes -

niiHssimaÏs reperiri in Append. eius, quam saepius cimvimus,
Chrestom. Geom. I-Iauberi, quas attente perlegere nçminem

l
hamm jetant smdiosum poenitebit.

pnoiposrrio’xxvn.
g v Obls. Anguli alternai (si êvaMûE yvam) in hac proposi-
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,P R o P o s 1 T 1 o xxvn. (Fig. 44.)

Si in duaslrectas recta incidens alternas angulos
aequales inter se faciat, parallela erunt inter se rectae.

In duas enim rectas JE, T J recta incidens EZ,
alternas angulos JEZ, EZJ aéquales inter se faciat;
dico parallelam esse JE rectae T J.

si enim non, productae JE, TJ, convenient
vel ad EJ partes, vel ad JT; producantur ,’ et con-
veniant ad EJ partes in Il. ’

Trianguli igitur EHZ Iexterior angulus JEZ 36-"
qualis est interiori et bpposîto EZH, quod fieri ne-
quît (PrOP- 15.); non îgîtur JE, TJ productae con-

venient ad EJ partes. Similiter autempostendetur

rions primum occummt. Sunt autem illi anguli , qui, si recta
aligna duas rectas secet, e diversis rectae secantis partibus, alter
ad unam duarum, quae ab en secantur, alter ad alteram con-
atituuntur.’ Et quidem anguli alterni imerni vocnntur, si iner-
que eSt ad pattern interiorem duarum rectuum, quae ab alia
secantur, ut hic anguli JEE, 12E, vol EEZ , I 2E , et de bis
salis apnd Euclidem sermo est. . Sin autem, reliquis conditioo l
nibus manenlibus, sit uterque ad pattern extemsm rectal-nm,
quae secantur, mm anguli alteifni externi audiunt v. c. JEJ,

I EZJ, vel JEB, IZM. Caeterum etiam si anguli alterui ex-
Vlterni fuerint aequales, sut A( Prop. 28.) duo eXterni ad ess-

dèin partes secantis aequaies fuérint duobus Isatis, conseqnetur
parallelismus rectarum, quae ita isecsntur, quod post Proclum
nota: Isaac. Monacbus in Schel. ad Euclid. libr. V1. prions.
Proclus adhuc observat, supponere Euclidem rentas in eedem

piano positas. Cf. dicta ad Defin. 7. l
’Co 1. Si [in figura quadrilatera .4de (Fig. 45.) lattera

a
A

l
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à; ÛGIZÛ’IÎG’GŒŒI, ô’u oüôè 6’712 cd AN ai 6è 57E! Mn]-

ô’c’uça 1d [0591] Owenln’vovadt , nagdllqloi siaù na-

QzËMnloc taïga 50121! a; AB, 951i L4. ’EoÊv taïga si;

Mozai «ni éëfiç. H
x

HPOTAZIZ m5.

a ’ - I; ’EoËv 6’15 0170 evôslaç sûô’sm 57471175101100: n37.

szôg yww’ow 1,; ëwôg nui cimvawlov and ënl tu?
«6102 ,yæ’çlr] l’ami noqî, fi mais: èwôg and i712 me? 111510?

pégæ] 000w ôgâaîg ïaag nozfi’ nœgoîllylo: è’oowaz

(3119?.th a? eüâaiat. ’
Eiç 7&9 (Mo 661981129 mais A3, TA 6150m: Ip-

m’wrovaa 1; EZ 77h! ênâg yww’aw rrjv 517716 E17B
r57; êwôg nui dmwwz’ov and xêni 102 aüïâ [1591; î)

ywvigx ml); aîné HOzI ïam’ welche), a? wok æ’wôg mi

391i ce? afin? Mégæz wok 67:6 BHQ, H94 8110),: de-
fictif; î’oqg- lëyw, En nagdllaylôç ëtnw 0; J11? Tl); T47.

’Enei 7129 à"; 50m 7; 15716 EHB 1,1] 17:16 H94,

and a; 6nd EHB wifi «En; AHG 301w fin]; ami 7j
177:6 AHG taïga t7? 11956 H04 801211 1’07? au! eîaw
êvaÂAoÏE’ na9d17.7;20ç (1’90: Sofia! a; AB r53? TA.

JId).w, final ai 691.6 BHO ,1 -H9zl 600111 693cm
ïaou 250M, sial à? mi ai ûnô Allô, 3H9 012023:

1) Verbaju) En) ’tà afin) [hlm], quae Peyrard. secutus
Codicem a expnnxerat, et quae in edit. quoqne Basil. de-
szmt, ex edit. Oxon. restituimus. Éden: verba in ipso emm-
cilla.) .Æropos. .sequentis dcsunt in, coq. a, ubi muon etiam
l’cylnl . en rennuu.

npposita aequalia sint, nempe AB:TJ, JIL-.Bd, cran: eadem

etiam patallela ex I. 8. et I. 2?. A  
Cor. 2. Paritcr, si AB:I’4, et PBA:BTA, eût, 0b

Br. commuucm, ex I. 4. etiam AP-TBJ, et mm dB, T4.
quam 41’, Bd parallalae (I; 27.).

H l
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gaine ad AI"; quae autem in neutras fartes conve-l
Aniunt, parallelae, sunt (Def. 35.); parallela igitur est
AB rectae T 4. Si igiturv in duàs etc. V

P B o p no s 1 17 I o xxvm. (Fig. 46.)

Si in fluas rectas recta incidens exfieriorem angu-
lum interiori et opposito et ad easdem panes aequa-
lem faciat, vel interiores et ad easdem partes dnobus
mais aequales faciat; parallelae crunt inter se rectae.

In duas enim.rectâs 4B, T 4 recta incidens EZ
exteriorem angulum EHB interiori et opposite et ad.
easdem partes posito’angulo H64 aequalem faciat,
vel interiores et ad ensdefn partes ipsos BHO, H04
duobus rectis aequales; dico parallelam esse AB re-

ctae F4. . - H .’ Quoniam enim aequalis est .EHB angulo H64,
sec] E11B anglilo 4H0 est aequalis (Prop. 15.), et

- 4H9 îgitur’ ipsi H64 est’aequalis (Ax. 1.); et sunt

allerni; parallela igitur est AB ipsi F4 (Pçop. 27.).
V Humus, quoniam, Ianguli B110, IHOJI duobus

mais aequales sunt, sunt autefil anguli 4H9, 3H9

Cor. 5. Deniquc, aï ABI’2ËP4, et JTB.-:1294, eût
ex I. 26. Ale’d, ç: 41:54, a: Iam 43, 114, quam 41’;
’34 parallelae (I. 27.).

PRIOPOSITIO XXVIII.
Obs. Dune conditiones, e quibus hic nous parallalu

esse concluditur, reducuntur ad conditionem propositionis
praecedcntjs. Generatim nempe tres hac condiüones, ut fa-

Hcile Patet,- in a se invicem pendent, ut nulle: earum sine re-



                                                                     

r

J10 «ELEMEINTORUM
ôgüaîç Tout” a; «Ego; 177:6 4H0, BHG mais 6m;

3H9, H04 ïauz dolai. Kazan) dqnygæj’ofim a; 6m;
3H0, lamai 02’941 a; «En; 4H0 101m? 17; 6nd H04
émia! i’mr and slow êvalloc’ë’ nagdlÂyÂog 0790: êmiv

0; 4.8 1,15 T4. ’Eoîv 0790: 51’s 6’150 ami 1d 551k.

H’Po T4212 aux.
0H Vais 1039 .napalloy’lo’vç 664965419 sakieh» S’uti-

nwuua 105g n êvaÀÂdë 7;»!!th ïaag dlbjlazg notez,
and mît! intis 7?? ëwâg m1 dnèvawz’ov, and Saï 1a.

«1310? péon 70ml, ami 1d; 841169 and 3in 1d afin? fiée?)

6mm! 698w; ïaaç. L: ’
Eis- 7029 naçalîzoj’lovg eüâsc’ag Id; 413, Î 4 ed-

zâaîa êpnmu’æw o; EZ’ Âëyw’, 5m luis ce 8410511195

glandas «à 15m3 4H0, H04 î’oaç nuai, ami tu)»
Savais ywm’av m’ai 6nd EHB zyi t’wôg mi duumv-

11,07 ml 5.7:) toi afin) [bien tu? 45716 H04 î’myvguai

! I I K
mg êmog mu 8’912 Id «151d p59?) 1&9 «1nd :BH0,’

 ]1704 ôvaiv ôgôaïg î’aag. I ’

liquis locum babel-e possit. Caeterum poterat etiam ProP. 28.
- immédiate demonstrari , similiter ac Prop. 27.

PROPOSIT’IO XXIX.
Obs. In 1136 propositione, .quae conversa est duçmm

praecedentium, primum adhibetur notum illud axioma unde-
cimum, val, ut alü volant, postulatum quintum. . Quod
quidem, quamvis verissimum, haud tamen aequc perspicuum
esse ac reliqua Euclidis axiomata, in ut omnibus, quibus
innotescaç, slatim, etiam aine ulIa illustratione, assensum
quasi extorqueat, plcrique omnes fatemur. Iam Proclus circa
postulatum illud quintum monet: ,,esse poiius theorema mul-
xis dubiis obnoxium, unde et Ptolemaeus illud libre singu-
laxi demonstrare tentaverit, et pluribus definiüoniblu. ac theo-

x

1 x
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duobus redis aequales; ergo .AH0, BH0ipsis 3H0,
H04 aequales sunt (Ax; 1.). Communie auferatur
BH0; reliquus igitur Allô reliqua H04 est maqua-
lis (Ax. 3.); et sunt alterni; parauela igimr est 113
rectae T4 (Prop. 27.). Si igitur in duas etc.

P0P; o P o s I T I 0 xxxx. (Fig. 46.)
J In parallelas rentas recta incidens, et alternos au-
galas aequales inter se fait, et exteriorem interiori et
opposnto et ad easdem partes aequalem, et mtenores et
ad easdem partes duobus mais aequales.

In parallelas. enim rectas AB, F4 recta incidat
EZ; dico eam alternos angulos 4H0, H04 aequa-
lles; facere, et exteriorem angulum EHB interiori et

- opposito et ad easdem partes H04 aequalem, et in.
tarîmes ad easdem partes BH0,I H04 duobus iectis

aequales. A
remalibus ad eius demonstrationem opus esse, et propositio;
nemH conveuamH (I. 17.) Euclidem demonStrai’isse. Foùe
quosdam eo decefatos 1mm: ’proposidonem postulaüs annnme-

rare, quod, si angulî fiant duobns mais minores, mourant
erga se inclinatio et concursns pet se panera videstur. At
recto contra bos Geminum mOnere, peritissimos geometriao
magistros praecipere, probabiles opiniones abesle (lobera :5
huius scientiae raüociniis. Et Aristotelem dicere, aeqae ab-
wrdum esse, ab ourdie demonstrationem petere, et a gec-
metra peisuaderi sibi pari. Et Symmiam apud Platonem in
habere: qui e vaisimilibus demonsn’ationem permit] cos va-
nos ingenio esse scio. Aulne recru, si enguli sin: duobus
’reictis minores, ergs se invicem inclinai, velum quidam esse
ac neee’ssarium. Lineas autem magis magisque ad se inclina-

1
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El 7&9 é’waôç 305w si ont; 4H0 ni aïno H04,

pin «13’564! peignai 5m01 "Etna; peigna! ci 13m5 4H0
mis 47m3 H04 i). Kan») hgoçzslaôw si 13916 BH0’

ai 65905 15m3 4H0, 3H0 n57 Üflô 3H0, H04 paï-
Çow’g sîow. 311.10? ai 13m; 4H0, 3H0 ébahi 69-
son; ions, sinh» ai «2’90; âne BH0, H04 8150 690051!

Eléoaovéc siam. Ai 0è un, êÂuoaôvœv a? 61504690034!

êxflallâpemt de âneigov ovpm’nzoww lai (2’90: .43,

T4 èzfiuüôuwm si; chapon! comeooôv’mu on; avu-
m’nzovac 6è, «ME s6 naçulînilovg aurois; ônoxeîoôar

ou» taïga oïmao’ç ému! 137mo 4H0 spi «En; H04

Tas] 59a. ,

i) Edd. Basil. et Oxon. babent: 3’010: pesto»! si 15m; .4119.
Km) in! pelng «Parmi; 51:6 4H9. Nos cum Peyrardo secuti
sumus leuüonem breviorem cod. a. I

un; si ’proâucantur, alicubi concurrere, verum quidam esse,
a: non necessarium, nisi quia rationibns demonstret, in rectis
id stemm eue. Esse enim quasdam lincas in infinitum qui-
dem propius ad se acœdentes, nec tamen concurrentes; id,
quamvis incredibile videatur, verum tamen «esse, et in ahi:
nuais in observatum. Unde dubium orbi, nonne et in rectis
vanna esse possit, quad verum si: in aliis lineis. Quod Tante-
quam par demoustrationes refutatum sit, menti molestiae quid b
affama. Quum prneterea dubia, quae ciron concursum earum
rectal-nm prolan sint, satis sin: Speciosa, praestare sans, ista
saltem prôbnbiüa, nec Irationibus innîxa ,I his libxis excludere.

Patate huque, demonstrationem quaeri opotterefl Similes
aliomm querelas hic omitto. Nec tamen defuere, qui Eucli-
dem haud absurde defendi pesse, au: eius praecepra modo
digue .illustratione opus habere putarent, e quibus eminet
VVallisiul ’(Opp. Mathem. T. Il. p. 668. sqq.), de quo infm

in Escaut: ad hum: locum. unidquid sir, ort1sunt quum
plutima tentamina lune quasi lacunam explendi, de quorum
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vSi enim inaequalis est AH0 angulo H04, unuse

connu maior est; sin maior 4110 ungulo H04. Com-
munis addatur EH 0; ergo 4H0, 13H 0 angulis 3H0,

- H04 maïores émut. Set! A110, EH0 (luobus mais
.aequales sunt(Prop. 13.); et ,igitur 3H0, H04duobus
minores rectis sunf. llectae autem a minorîbus quam.
fluobus rectis productae in infinitum Concurrtmt (Post.
5. veleAx. 11.). Ipsae igitur AB, T4 productae in
infinitum concurrent; non autem concurrunt, quia pn-
rallelae ponuntury non igitur inaequalis est 4110 an-
gulo H04; aequalis igitur.

praecipnis ad fluent huius libri disseremus. Hic lufficiat mo-
nere, omnes, quae nostram lune ,prneèedunt, propositionee
et paritelî I. 51., sine i110 axiomate demonsÈrn-i, et nonnullas
etiam alias e sequemibus, at quam plurimam reliquamm par-
tem inde derivari, unde, qunm lale res patent, faci1e perspi.

cnur. . qC or: 1. Quodsi in figura pal’allelogramma anus angulus
rectns sir, .crunt umnes mon. Aliter in: si recta secans duas
parallelas perpendicularis sil. ad unam earum, exit etiam ad b
aheram perpendicularis. (E Pfleiderexi schedis, uude et muita
in sequenLibus, vel ubi non sempeî: expresae mouuetimus, de-

sumta sont.) 1 .Co]: 2. In onmi parallelogrammo anguli eidem lateli
adiacemes simul surnti aequales sunt duobus mais:

Cor. 5.- Recta .413 (Fig. 47.) quae Imam duantm paral-
lellarum B11, 4E, cum quibus in eedem plano est, secat,
etiam alteram secat. Ducatux enim ex puncto quocunque Z
rectae 4E reqta 2B, critque (1329.) EZB-l-ZBPr-TZ roc-Lis,
bina EZB-I-ZBA(2 reçtis, adeoque 11.4, 4E concurrent
(Ax. 11. vel Post. 5.).

Cor. 4. (Peletariî) si cluse rectae, quae duas panne-
las suant, ad 1":an inter ipsas punçtum noie-tint, minque

v d H 1

t
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L ’AÀMË si 6716 4H0 17569:6 EHB 30124! ïoor au!
I si 69:6 EHB d’oc; roi 177M H04 36:14! 1’01].

Kowû ngwuslgûw fi 13m; BH0° ai deo: «En; EHB,

BH0 mie «En; 3H0, H04 faon chiai. 742.103 ai
.6716 EHB, BH0 duoivdçâaîg 1’002; sials ami ai 15916

3H0, H04 des: 611021! dgâaîg Vous sloiv. 715’942
si: 169 nagaurj’lo’vg ami 16 ëçæig. i

x

’IIPOTAZIË 1’.
42 wifi mir”? 5606123: nagdllojloz au) 022.1151051: sial

1119051111101. . d .
’Eozw’ êuare’ça raïa! 43, T4 a; EZ nagdürlloçt

15701,,ô’u nazi si A]? a; T4 En) nanÂÂyÂog.
’Eynm’te’rw 7&9 eîg (261029 «hein ne HK.

Kai ënei sîg 30:90:12.6).on emmêlas 76g JE, EZ
«Maïa» anémones! si HK, 1’09] deo ai 36m3 4H0 spi

6nd H0Z. Hélw, 5nd dg nîg napallæilovç a6-
ûsz’aç 102:th , T4 G’ÜIÜEÎŒ ëpm’vnœxev a; HK, i211)

goth! 4.7756 H0Z ni ün6 HK4. ’Edsz’xây dé «al

fi dard AHK rfi 6756 H0Z au]. K41! ü ünô 411K

angulos alternas aequales fecerînt, ont angulum extemnm
daequalem intemo Opposito ad «Idem partes, au duos internas
ex altcrutra parte aequales: erunt iatae dans rectae in dire-
ctum,xvel in unam linsam coincident. Hnec propositio, quae
est conversa I. Prop. 29. éumto contraria facile apagogice de-
monstratur.

Cor. 5. Si e duabus rectîs 4.8, BI’ (F 5g. 48.), quae in I

puncto B conveniunt, una quidem dB alii ad, altera autem
Br alii 7s parallelae sint, sin: autem ad, 75 in codem piano,
in quo et AB, B11 sunt, convenient etiam and, 75 sub angulo
aeqnali angulo ABI’. Quum enim BI’, 7: parallelae sint,
recta dB, quae ex hyp. .unam earum Bl’ scout, secabit etiam

1
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Sèd AHG àngulo’ EHB est aequalis’(Prop. 15.); 

et EHË igitur angulo H941 est aequalis. V 7
Communis addatur B119; ergo EHB, BHQ-an-

ghlis BËQ, H64 aequales sunt. Sed EHB, Bila.
duobus replis aeqnalès snnt (Prop. 13.); et 3H9,
H94 igitur dupbus Vrectis aequales cum. Ergoy in pa.

rallelas etc. Ïl

PROPOSITIO xxx. (Fig.49.)’
Quae eidem rectae paf-anche nant, et inter se sunt

pàrallelàe. . "I Sit utraque rectamm AB, F4 rectae EZ parallela;
dico et AB tectae FA esse parallelam. A

Incidat enim in ipsas recta HK. e
Et quoniam in parallelas rectas .43, EZ recta in-

cidit HIÇ, aequalis est AHQ angulo 1169Z (Prop.
29.). Bursus quoniam in parallelas rectas, EZ, FA
recta incidit HK, aequalis est HOZ anguÎo HKA
(Prop. 28.). Ostensps est autem et AHK angulo
116Z aequalis; AHK. igitur angulo HKd est aequa-

ahernxp 72 in pnncto aliquo. Ç (I. 29. Cor. 3.), erîtque .857: e

JET (I. 29.). Palitêr, quum 4B, «a parallelae sint, recta
75, quae, ut ostendimua, rectam .48 secat, secabit etiam tu,
in puncto aliquo fi (I. 29.. Cor. 5.), critque angulus apr:
BÇy:ABI’ (I. 29.). Bodem modo ostenditur, 41,3 et 31’ pro-

duutas se Ënvicem accu-e, ugIde pater, dari figuras pal-ando-
grammas (Def. 56.); Praeterea ex hoc Cor. et I. 27. Cor.’l.
manifestnm est, quadratum, rec’tangulum, rhombum et rhom-

’boïden esse pamllelogramma (Def. 30-35.).

PROPOSITIO XXX.
 0 b0. Proche nom, rem codem mode demoustrn-i pas".

!
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d’oc: ni dan"HKd 501W fin," noël siam Evalldê. IÏa- V

l pâlÂvfloç (39a Êtniv AB ni FA. Ai taïga 141] (wifi

eüôet’ç Val tu; éâfig. -

IIPÛTÂZIZÂOË. ’ ’
(fui n°6 Æoüéweç omnium: 1), fifi 00195in 660819:

magdÂÂnÂov fichier)!t ygapflviw dyayew. V .  , e
"Emma zô MW 800w emmena! 16 A, a; âèôoâeîou

6606514 4; El” [Jet 87,3, ôta? un; A 071718101), ni ET ,
61319qu napdmnlov 6606m1! yçupp’âv (frayaien-

Eîhg’rpûœ En) fifi; Br ":0161! (mnème! m3 A, nui
EnsÇæÜxôw ri ÀJ’ and amiemu’ww nçâg’rtyî A4 mî-

V «95:31, mi 71969 Infini aqmel’gu un; A, 1,? 1371.6 41.411”

740717; far] 9; 47216 AAE’ au) êufiaflhj’ofiw (En, eüüslag

«fig Ed 6’619th 7; AZ. 1 -
KM 5716i sis: 6h50 eüàez’uç 1&9 ET; EZ mec-m

3,447117;qu o; A4 1&9 êvaÂÂoËë ycom’ag 1029 67:6 EAJ,

AdT î’oug &Mvjllmç’îæfloz’ms, naçdkl’ylog 6(qu ÊOÊÜ’V x

1; EZ n; BIC a ü  A du)? 1:01? âofie’woç J90: imposlqu cm? A, 1,1? Jo- .
05in 061931? mi ET nagdlbjlog a’üûsîu 21)qu

’ vina: 0; EAZ’ 59189 5054 nanisent.

- 1) Çod. a. addit: 3 [41; 307w à!) «51:76.

l A   ,quamvia recta EZ, quae duabus relisais parallela pouitnr,
haud intnehnedia inter filas sed extra mum ne osita fueriI. --

t q PPROPOSITIOXXXI. e
Obs.’1. Punctnm datum in silum esse dcbet , ut recta

l data etiam: pour; non: cum ce coxwenint, quad notant Pro-

du; et Clavius. e . NObs. 2. Mia ratio problema hoc solvendi pater ex I.
,27. Cor. 1., ubi, pi (Fig. 45.) plu- A duceuda sir parallela.
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fi Il ,115; et’ sur": alterni. Para11ela igitur est JE ipsi Ï")!
e (Prop. 27.). . Quae ilgiturv eidem rectae me.

,PIi-OP O S I T10 XXX1.I(Fig. 50.")
Per. datum punçtum, dataee rectale Vparallelam1 re-

ctaîn lineam (lacère. d - x
’ Sît quidem’ (hmm punctum.AL data vero recya

Br; oportet igitur, per A punétum, rectae [ilv pa-

rallelam rectam lineam flucere. 1 l
Sumatur in B11 quodlibêt punctum d, et iungatur

A1; et constituamr ad 1.1-1, Irectauî, (51.21.11 1111111111111

in ea A, angulo 11.411 nequalis 91113111115 41.411) (Prop.

,. et prod’ucatur’in1direc1um ips1 154-1 mutai dz.

. u ( ’ *Et quoniam .in duas rectas Br», EZ recta inci-
dens A4 alternas angulos Exil], A411 àequnlcs inter

’ se fadit, parallelà est’EZ rectae Bl’ (Prop. 27.).

Per datum îgitur punctum A, dame rectaeflBr pa- V
rallela recta linea ducta est EAZ. (211ml oporœbat

facere. - lrectae P4, 511mm in r4 puncm quocunque 1*, descriptisque
ex J, F, radiq codem quucunquc 011011115, Posturim’ redan!
P4 gambit in punclo aliquo J, e quo deiude circulis 111111111
11’ descripytqs interselfiabit circ1111m1 ex 1.!)dcscript1u11 111111111010

11, in ut ducta recta A!) 11.1111110111 81t nous T1.

Cor. Non P1IITCS 1111.1 recta par idem punctum eidem
recta: paralle1ae duci pommt. Ducantur enim, .51 fieri 110’-
test, duae 1111i. eidemqne reçue para11e1ae; cum! ’îta1i11e (1. 30.)

et ipsne 11111:1; se par.111e1ae, quod, cum se in puncto 111111110

accent) fieri naquit (1)81.

l
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I

PROPOSITIO x’xxn.
Ob’s. Proclus refert, Eudemum Peiipateticum sa Pytha-

’ gomma huius theorematis inventionem refera. Alias etiam
’demoustrationes exhibe: Proclus, gibus primum Propositionis
1mn posterior adstruituf, et exinde pars pria: den’vstur. De-
manstrationem immediaiam, non adhibita parallelarum theoria,
exhibera tentavit Thibaut., de qua infra in Exc. I. Est autem
hase propositio conseqtientiarum longe fertilissima, quarum
pnecipuae ex P100111, Clavio, Tacqueto, Pfleidérero ranime,
disque desumtae lue fera fuei-iut.
’ Cor. 1. Conversa quoqhe valet. -Nempe,’si (Fig. 51.)
engulus ax1iq11is exterior .412 ad t1’iangu1um aliquod aequalis
lit. duobus trimguli anguh’s internis oppositis leI’, JET si.
111111 lampas, cri: recta F4 reçue 1311 in directum. Étant
enixii 111131111 JPB-l-AI’J aequales tribus angulis trianguli

ABF i. e. ex hac propos. duobus matis, unde BP, 1U in
directuin erunt (1. 14.). »

C p 1’. 2. Omnia triangulaeandem lngulomm summaminbent.

Cor. 3. Quodsî duo anguli unius trianguli singuli lut
sima] mmti aequales lin: duobus angu1is alterins trianguli
singnlis aut simul sumtis, tel-tins etiam 111151111115 pn’oris trian-

t guli aequalis est tertio angulo postel’icris trianguli: et contra,
si duo, triangula unum angulum aequalem habeant, aequalis
etiam exit reliquorum Iumma.

Cor. 4. Si in triangule 111111110 dali sin: d110 anguli nin-
gulatim, sur simul sunni, dams est etiam 112111113: et, si
anus dans est, data est re11’quornm snmma. . 1

Cor. 5.7 PrOut unus angu1us triangnli 1’86"18, aut ob-
tusns, eut acarus fuerit, summa reliquomm aequalis, 111111111-

1

t I
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PIROPOSITIO 1mm.

Omnis trianguli uno latere producto, exterior an.
gulusduobus interioribus et oppositis aequalîs est; et
interîores trianguli tres anguli duobus mais aequales
sunt.

310:, sut maior recto erit, et vice versa. Et unusquisqup
trianguli alicuius angulus rectus, aut obtusus, sut acutus
eût, prout duo relîqni simul ipsi aequsles, sut minores, aut

maiores eo fueriut, et vice versa. - V
Cor. 6. Triangnli aequicruri data une angulo damur

etiam reliqui. Quum enim (I. 5.) 1anguli ad basin aequales sint,
crit, dato uno angulorum ad basin, alter ei aeqnalis, et ter-l
tiu; ad verticem augulus datas cri: (C0134), si Vera primum
dans fuerit angulus ad verticem, data erit reliquouun summa
(Cor,4.), unde, quum sin: squales (I. 5.) Imiter siuguli (inti

crunt. ll Cor. 7. Prout angulus ad verticem trianguli aequicruri
fuerit tectus, aut obtusus, aut acutus, quinqua reliquorum
val "th8 erit dimidio recto, .vel mixior,’ve1 maior dimidio
recto.

Cor. 8. In quovis triangulo aequicruro 1112611715 angulus
.11 basin erit dimidius anguli externi ad venicem. 1

’C or. 9. Tiianguli aequilateri quisque augulus efficit ter-

tinm partem daorum rectorum, vel dnas tertias recti. . i
Cor. 10. si in triangulo aequilntero ex vertice dubit-

tatui- perpendiculum ab basin, duo orieutuw trianguh rectm- v
gala, quorum "151111, praeter rectumflalter teniam partent
recti, alter fluas tçrtias recti efficit. Hinc patet ratio, angu-
lum rectum in tres panes aequnles, et deinde bisecando (I.
9.) 111 sex, duodécim etc. partes aequales dividendi.

Cor. Il. Si in ltrîangulo aequicruro ABI’ (Fig. 52.) sl-

terum crus JE ultra verticem producatur, naquedum A4 fiat
:13, et iuugntm’ IF, erit 3113111113 dI’B reclus. Omnes.
enim anguli trianguli Bl’d:2 rectis, lat, 0b ABIF-zdl’B,
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let Alfa-:11"! (I. 5.), erit JTB.-1.4114 i. e. 4173 hase
q lamina" dimidia, adeoque aequalis recto. Hinc facile pater

ratio, 1111 rectaux BI’ in puncto ipsius P extremo perpendicu-

lnrem erigendi, descripto nempe super BF triangulo «qui-
lento .481", factaque AMB, et ducta 41’.

Cor. 12. In quavis figura rectilinea (F 1g. 53.) cuius s11-
gulî omnes extra figuram vergunt (angles saillans), ut’itaque

versus partes interiorest figurae concavi sint, omnes anguli
’ simul efflçiunt bis tot rectos angulos, idemtis quatuor, quot

figura babel: latera vel angulosI,-ve1, si figura habeat n latera,
omnes nngnli simul efficient (211-4) 1111511109 rectos, vel (n
-"2X2R, si R rectum denotat. Nempe in omui rali figura
v. o. 431’432 ab uno anguloiluocunque A ad reliquos an-
gulos omnes, exceptis duobus ipsi proximis, duci passant
rectae diversne a lateribus figuras, quae figuram in totidem
trianguls divident: itague, si figura babel; n augulns, prove-
nient n-2 triangula, et; quum summaiangulorum cutiusque
trinnguli si: :211 erit summa omnium istorum angulorum
’:(n--2)X2R.. In v. c. in quovis quadrangulo summa :111-
gulorum erit :5111; in quovis pentagono :611; in quovis
hexagono 28R etc; Est hase propositio 11m apnd Proclum.
Conversam quoque, hampe, si anguli quotcunque, quorum
numerus :n, dati sint, sitque earum summa :(11-2))(2R,
construi pesse figuram rectilineam 11 laterum, cnius anguli
aequnles sint datis istis augulis, demoustrat Develey, Elem.
de Géom.’Append. ad LÎVY. Il. 5. 45. ’

1
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Sil: triangulurInIABT, et producatur ipsiusæmum

latus Br in A; dico -exteriorem angulum 44111,88-
qualem esse duobus intçrioribus et Oppositis 12:18,
JET, et interidres trianguli tres angulos AJBF, 3131.
.ÎAB duobus mais àequalc’s esse. 

Ducatur enim, par punctum, rettae JE parai-I
lela TE. (Prop. 31.).

Cor. 15. Qnoàsi igitur in.quadrangulo ne: anguli recti
fnerint, val] saltem aumtham trium rectorum effecerint, etiam
quartas  recuis «il, et contra : si [mus recrus sît, summa trium
reliquorum aima] trac rectos efficiËt:- et, si in quadrangqu
duo. anguli-simul duos rectos fadant, .facient etiam reliqni

duo simul duos rectos. ’
C or. 14.  Qnodsi veto (Fig. 54.) nonnulli figln’le nnguli

introrsum vm’gant (angles romans), ira tamen; un: nullum
figurae lams pinta duobus e reliquis lateribus secem, etiam
mlis figura l’csolvi Poten’z in to: triangula, demtis duobns,
quïot figura huera habet, e. g. si figura n huera habeat, in na
-2 tl’iangula, et summa angulorum lxorum triangl*11m p.1-
rltef efficiet (n-2)X2R. At. observaridum est, 110mm trian-
glllorlim summam jan-are angulos illos gibbos s. .imrursum
vergentes, siquidem angnlosieos dicere velis. Sema enim magis
solito angulus vocntur inclinatio duarum rectarum ex en parte,
qua minot est duobus matis. Quidquid sit,’ si angulos Inès
gibbon numerare velis, cri: adhuc aumma anguleux!" interno-
mm’figurxie ,’ 7;(n-2)X2R. Quodsi figura lubeat N angulos

gibbos A, B, C etc. adeoque practer cos n-N angulos con-
axgeto sensu sumlos, val concaves, quinue angulorum gib-
bnrurn habebitkalium ipsi contiguum, extrorsum vergentem,
solito sensu sumtum,IA v. c..habebit angulum contiguum a,
B angulum b, etc. in ut Azllfl-a, B:-’1R--b etc. adeoqne
A-hB-l-C’. .’. . . (quorum numerus N) :ÏlN.R-(n-I.b4.c’

. . . J. Iam , si summa angulorum concavorum figurant: je;

  , z
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Æ 3m) nagéllæjlo’g ému! æî AB T1? TE, au!

aïs 0:15de 5114715711qu a; JT, coi êvaÂÂoËE ywm’at ai

67:6 BAT , AFE i’aœtdÂMfÀmg sîoül. IIdÂw, 3m91

nagdllnlo’g 8mm! fi AB fifi TE, ml si; mîwîg fia,-

achrome! 613mm a; 77’ êmôg 7mm: fi 177:6 EFJ
î’my En) la? ëwôg miel 03916704121501! (a? 6nd ABI’.

’Eôet’zân 6è and a; 6nd ARE Tfi 15m3 BAT î’mf 31.7]

d’une 6m; AFJ 51’569 ywm’a î’m; En) dual cuis

âwôc Mai énwœwiov mais 137:6 BAT, A311.

. qualis si: nugulo S, cri: S-l-A-I-B-II-C . Ç . . . :(u--2)X2R, 1
V adeoque S4-4N .R-(a-l-b-d-ç . .l. . .) :ZnR-IIR, vol s,-
(çd-b-i-c . . . .):2nR--(N-i-1)4R, i. a. summa apgulorum
concatvorum figuras superabit summum angulorum sibbîs con-
tiguorum, duobus’recüs to: viçibua salmis, quo: figura la- "
tara habet, demtîs quatuor mais nua vice plus sumus, quum
anguli gibbi adsunt. I-Iiuc cousequitur,xli Puérit n.-:2(N-i-1)
fore 8::a-I-b-f-c . . . ut, si figura aligna quatuo; latent ha-
buerit, adeoquc 117:4 fuerit, et anus in ca augulus gibbus sit, A
(pluma enim mm gibbi esse nequeunt) cric 82a, quad etiam
ex figura facile pater. Quodsi uuum latus plut-a duobus e re-
liquis intersecet, figura implication vixldicere permittit, qui
anguli interui àuf cxterni vouai debeant, neque res taud est,

ut ci iam immorari liceat. . * r . h
Cor. 15. Si in figura recülinen,’ quae angulos gibboa

nou habet (Fig. 55.) lingule: latera figurae Producamur ordi-
natim versus Jasdemt partes, ,omuea4anguli externi acqualel
arum quatuor mais, quicunque si: numerus laterum figurae.
Nnm quâlibet extemus cum ipsi cdntiguo interne aequalis est
duobm remis. Omnes igitur externi cum omnibus internis
bis un redis aequales mut, que: figura laiera habet. A; in-
terni soli (Cor. 12.) bis lot remis, quo: figura lutera baba;
demtis quatuor remis. Page anguli exteruî Hum! acquantur
quatuor remis. (Est etiam luce propositio Procli.)
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Et quoniam paraflela est AB rectae TE, et in

ipsaso incidit JT, altemi anguli BAT , AFE aglua-
les inter se sunt (Prop. 29). limans; quoniam paral-
lela est AB rectae TE, et in ipsas incidit recta Bd,
extcrior angulus EFA aequalis est interiorî et opposite
ABF (Prop. 29.). ’ Ostensus autemoest et A1" E an-
gulo BAT aequalis; toma igitur AÎJ exterior angu-
lus aequalis est duobus interioribus et oppositieBAP,

JET. auCon 16. si figurât: rectilineae angulm gibboe habent
(Fig. 56.), hi quidam proprie loqueùdo non hnbent langqum
extemum simili "floue, ac in religuis, formatum. Unuxu
enim Janus mguli gibbi produetum intra figuram candit. Quodsî
vero ad anaIOgiam reliquorum e03 mgulos, quos uuum latus
productum clun latere aibi contiguo fait. improprie pro an-
gulie externis sumere volis, cri: excessus angulorum externa-
xum proprio dîclorum super hos externes improprie dicto:
aequalis duobus mais. Quodsi enim omues litterae idem si-
gnifiant, ac in Cor. 14., si: lummn angulorum proprio di-
etorum exteruorum, qui ad (al-N) angulos concnvos forman-
tur, z angulo 2’, eritque 2.:(n-N).2R--S:u.2R--N.2R--S.
Deiude, si anguli illi imploprie dictî exterui, qui ad anguloa
gibbos proveniuut une latere produoto, vocemur a, fi, y . . .
cum: a-Hfi-l-y . . . :A-I-BnI-C . . . --2N.R , adeoque 2--
(a-qu-y . . . .):n.QR-s-(A-l-B-ç.-c . . J .). A: a: Cor.
il. S-I-A-i-B-f-C . . . . :(n-2)2R:n.2R-4R, lune 2--
(a-kfl-l-y . . . .):’-IR. Etiam hie figuras tantum confidem-
mus, in quibus nullum [une pluribun quum duobus e reli-
quis occurn’t.

 4 Cor. 17. Si figura aligna rectiliuea (Fig. 57.) in com-
parai: sic, ut duo quaecuuque latere, quae uuum latus inter
se interpositum habent ,f extra figurant ab ca latex-i5 interpositi’

parte, e qua non est figura rectiliuca, couturant, nuglfli,
que: haec lutera affichant, simul sumti bis lot rectos efficiuut,
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, Kami; Ingoçnsz’oâm r; ôn6 ATB’ ai domino mu,

.AI’ nuai ftdîç 5776 ABI’, .BFA, 11 1113 i’oou dolai.

241M, al à"; ARA, AFB 61min! ôgôaîg ïauz sial.
and ai Ônô AFB, 113A, FAR 02’906. (Yvon ôqfiaîg
ïoou, sèche. Ilawôg 0790: zçtym’vov nui tu éëfiç.

111° o (114212172
Ai qui; rî’oag u and nugalhflovg in) gui and

péon xëmçwyvüo’vaat é’ljfijâîat, mi admi ïam ce ami

nagéllflloi datai. ’
"Emmental ïoou me m2 nagéMJflm ai A3, 11-1,

mû êmÇwyuûwomI «ôtés-fin! 103mm? "à"; êÜÛêÎat

al 11T, 34° 16’710, au ami aï JT, Bd ïaou me mû

l nagdllnloi EiÛlWr -
’Enaçæüxôw 7&9 BI’. -

que: figura habla; lattera, demtis octo rectis, v. c. in penta-
gone duos, in hexagouo quatuor, in figura n laterum 211R-
8R. Formantur ênim n triangulÉ, quorum anguli efficiunt
2nR, a quibus si subtrahamur anguli figurae exteïui bis
aumti, Lerunt anguli illi nunc demuru formati simulosînR
--8R. In triangulie et quadrilateris occursus me ita, ut dixi-
mul, locum habere naquit. De pentagone rem fax-immode-
monstravit Campanus. Idemvadhuc valet, etiamsi duo huera,

[quae Imllm inter se, interpoeitum habent, Parallela sith
Cor. 18. In lignais rectiljueis, (quarum omnee anguli

aequales cum, e numero .laterum vol augulorum facile quan-
titas uniuscuiusque anguli detelminatur. (mum enim ex Cor.
12. émues anguli simul in figura, quae n latera habet, du;

’ h ’ (n-2).2R 4R.--n" 11-?.-(n-2) 42R, elît unusquisque angulorum z

Con. 19. Quum omnea augulipirca aliquod.puuctum
cmstituti simul efficiant quatuor rectos (I. 15. C0135.) spa-
tium dime aliquod punctum figuris aequiangulis eundem om-

n

u

u
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Communis addatui A173; ergo AFA, AFB tri-k

bus ART, BTA, 1’le aequales sunt. 835d API,
AFB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13:); et
ÎATB, FBA, ’1’le igitur duobus mais aequales

’sunt. Omnis igitulj trianguli être ’
x

P B Q P Os I T 1 o xxxm. (Fig. 58.)
Quae ,et aequaleso et parallelas ad easdem partes

coniungunt rectae, et ipsae aequales et Ramllelae saut,

Sint et aequales et aparallelae A13, FA, et con-
iungant ipsas ad easdem" partes rectae AF, Bd; dico

. et AF, Bd et aequales et parallelas esàe.

«I Iungatur enim BF.
x

nibus angulum ad hoc punctum comprehendeutjbus tum sal- V
tem expleri poteljit, si [mus istorum angulorunn pars aliquota
quatuor rectorum fuerit, Ve], si numerus u laterum taïis [i-

. . (11-2) .211 2 ngurae ita su compauatus, ut 4fi:---n--, vel sir. uu-
merus integer. Id vero non fiat, nisi s’il: vel 11:5 (ubi sex an-
guli trianguli aequianguli i. en aequilateri spatium explebunr),
vel n:4.(ubi quatuor anguli quadriiateri aequiangulîki. e. reg
cmnguli idem efficient) vol u;6 (ubi tres augul-i heHgOni
aequianguli rem Px’aestabuut). Pylhagoricum hoc theotema

ces: ad I. 15. Cor. observat Proclus. »
PROPOSITIOXXXIII: x

Obs. .Hac ratione pariter ac u! I. 29. Cor. 5. orientai
parallelogramma, et quidem hic en addita oonditioue, ut uuum
paralleIOgrammi latus, cui aequale est alterum ipsi opposjtum,
mannitudine datum esse possit.

q Cor.1 1., Iîecta, cuius duo puncta ab alia recta neque
distant, i. e. e cuius duobus punais in alteram demissa perl

t x
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’ Kir) 1nd nagdllnlo’g ému) AB 77; TA, «à!

fais minis igcrarënrwusv 9; ET, ai haud: yww’aç aï
au; ART, BFJ and oïllfl’lalç slow. Kaz 3m; i’oq

30th! AB a? TA, mum) 8è a; ET, (Mo dû ai AB,
ET, duo) mais TA, BT î’ocu situ” nui ywvl’a 13716
ABT ywvîç fifi 6nd BTA ïmje’arn’v. 301’019 âge: 1;

AT fléau ni Bd 50124! 1’01], ami 16 ABT tpfywyov
un; BTA 191703119) î’oov êmi, ami ai lamai ywm’uc

raïs lamais yww’atg Yvon èbowm, éxuu’ga êuate’ng,

ôrp’ fig ai ïow nÂevgai Ünouz’vovmr 2’017 âges 0; 17716

AT B 7min 1,1] 6916 T Bd. K11) èvtei sis duo eüôu’aç

tu? AT, 13A aimant t’ynînzovaa a; ET cd: ballé:
yœæiz’aç tris 177:6 ATB, TEJ Z’Uag câlina mach;-

ue’ noçoihjlog (29a émiai a; AT 1?? 13A. ’Eâsixâoj

8è «137:9? mû 1’097. Ai deo: tu; ïoœç mû fui 551k.

IIPOTAZIZ M.
T154! nagallnloygg’lupœv xwglœv ai dmvawl’ov

nhvçai me and yww’at âme dllîfiatg n’ai, and flûté-

pezgog afin? (fixa mégota.

pendicuh aequalia cum, me alteri parallela est. Hiuc- nova
constat ratio pet datum punctum rectum alteri chue parallelnn

.ducendi.
Cor. 2. Quodsi veto duo puncta A, B (Fig.59.) rectae

alicuius ab alia recta I’d inaequaliter dînent, ita nempe, ut
gerpendiculorum ex iis in alteram rectam demissorum uuum
v. c. Bd mains ait altero .411, rectae .43, Il produetne con-
ouvrent. Sumta enim dEerP, cri: ducu JE puma. rectae
Tl, hinc AÈ ei parallela esse nequit (I. (il: Con);

PROPOSITIO XXXIV.
Obs. Cire: banc propositionem malta adhuc, quae val

ex en ipsa, val ex amura parafielogrammorum consequunmr,

d I
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Et quOniam paralleIa estkAB même TA, et in

ipsas incidit ET, alterni anguli ART, ET A aequales
inter se sunt (Prop. 29.). Et quoniam aequulis est
AB rectae TA, communia autem BIT; duae igitur
JE, Br duabus TA, BT.aequales sunt, et angulus
ABI’ angulo BFA aequalis. Basis igitur AT basi
’BA est aequalis, et triangulum ABT triangulo BI’A

aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales
orant, uterque utrîque, quos aequalia latera subtendunt l
(Pr0p. 4.);.aequa1is est igitur anguius A11B angulov
TBA. Et quoniam in fluas rectas AT, BA recta in-
cidens ET, alternes angulos AT B, T BA aequales
inter se facit, patafiola est AT rectae BA (Prop. 27.).
Ostensa est autem ipsi et aequalis;’quae igitur aequa- V.

lis etc. q * iP n 0 P 0 s I T10 xxxxv. (Fig. 58.)
Parallelogrammorum spatîorum et Opposita latera

et. anguli aequalia inter se sunt, et diameter en bifa-

riarn secat. uobserva-i possnnt, quae e Proclo, Thom, Simpson, Clavio,
Pfleidcren’ schedis hue conferemus. Et inipsa quidam theo-

. rematis enunciatione notari potest , diameutum spatia paralle-Y
logramma non tautum bifariam, sed praecise in triangule per-
fecte congruentia üvidere, ut etiam e demonst-rationeipatet.

Cor. 1. Dune parafielogrammi diametri Br, Al (Fig. i
60.) se inviœm inz’ puncto E bifariam secant ex I. 26. 0b A]?
:4r (I. :54.) BA :EJF (I. 29.) ABEzEPA (1., 29.). Si-
,mul patet, esse triangula opposita 43E, JET, pariterque

JET, AEB acqualia. , ’
Cor. 2. .Si Per punctum E in media diametro positum

(Fig. 61.) ducatur rectaqquaecunque Z9, dividit iHa pavane-
logrammum in duo. quadrilatera inter se congruentia BZAO.
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l .n - I v- î A I"En"; nugc:[.l.7,’l.o;lpulu;loz! 1019101! 10 ATAB, dia- l
I pas"); (îl- ut’mfû et? BT’ 7.570), du 1017 ATAB hugol- Pi

igloygu’llluov ai (exemptiez! nhvçut’ T8 and 7mn’at Ü

,, x...’ ,. ut. xi -’11,x Etout (ruminas mu, au: a; BT éminças aïno tilla W

tramiez. ’ ’ ’ I’Ensl 7129 nagélînjlog 307w a; AB 1’51"11, ami

u , . r ., . x v u.Isis «ding æltnlèWthev enflent 7; ET, ou êvallaë 70)- :5

1921, 0b aequaiia triangule ABA, AIZA, pariterque aequalia -
JEZ, 1E6). VPunctum E ceutrum lignine vocare soient.

C or. 5. Rectae A13, quae alteri TA Parallela est, Î
omuia puncta aequaliter ab hac, distant, vel omuia. perpen- ï
diculal a recta aiiqua in aliam ipsi parailelam demissa sont.

inter se acquaiia. a I l inCor. 4. si e pluribns punctis rectaetalicuius pinta ae-
qnalia perpendicula in eedem piano eligantur, nua cationique

, recta, 13mn parailela, omnia perpendicujoruxn extrema inn-
La

- un. tCor. 5. Quadrilaterum, cuius bini oppositi anguli ae- ,1

. . .quales sunt, est para"elogrammuni. Qunm enim onmes qun- L.
drilateri cuiuscuuque angon aequaies siut quatuor rectis (I.
52. Cor. 12.) et hlm opposa aequales esse ponantur, auguh
eidem lateri cuiCunque adtacentes dimidium omnium,angul0-
mm quadrangldi i. e. duos rectos efficient, adeoque duo quae-

. vis latera opposita aequalia erunt. Nomination itaque quodvis
quadrangulum , . calus I omnes" anguiL mon, sunt , estlparalieio-

grammum. Paritel’, si duo quaevis opposita latera aequaiia
i sint, figuram Pal’alleîogrammam esse, iam I. 27. Cor. 1. Wi-

dimus. Cf. Isaac. Monachus 1. c.

Cor. 6. Non sufficit- ad constituendam figuram parany- :
loÊrammam, ut duo quidem quadrilateri lutera opposita pa-
ralleh, l’eiiqua duo autem aequalia sint, id quod osleudit 1
Proclus ope lriangulir aequicruri , a cuius crut’ibus si ntrimque
’ex veniez: partes aequaies abscindantur, et Punch! immun Par-

. A
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Sit paraHelogrammum spafimn AFJB, diamêter

autem ipsius ET; dico .4de parauelogramlni cp-V
posîta et latera et anguloà aequalia inter se esse, et
BI’ diametmm illud bifariam secare. .

Quoniam enim patauds est 4B réctaeAI’d, et Vin
îpêas incidit recta Br, altemi anguli JET, BI’A,

tium extrema recta iungantur, existe: figura quadrflaten; in
qua duo quidem latere. opposite parallela, reliqua  nÏÏem op- I
posita Intel-a aequalia nant, quae tamèn nianifesto non «tipi-

ullelogramma. L *
Cor. 7. Parîter non suŒcit ad probandum, liguant alli-

o quart) esse parallelogrammum, si ostendatur, dîametrum divi-
dere quadrilaterum in triangula perfecte cqngruentia, nisi en ai-
mai in posita sint, ut latex-a aequnlia sibi invicem opponm-
tut. Minus igitur accul-amura est, quod Isaac. Monachua il.

hac te habet. oCor. 8. At, si duae (Ennui Br, .41 alter: alternm
bifariam sécot (F i5. 60.), cum quadrilaterum .4de patafiolo-
grammum crin Brun: enim ex I. 4.1n5ulî BAR, PIE ne-
«finales, ndeoque .48 rectae I’d painllela, pariterque oh EAI’:

E43, exit dB parallelalrectae Bd. ’ w o
Cor. 9. Dam une pmllelogrammi angulo dantur omnes.
Cor. 10. Nominatim, si unau reclus fumât, recti arum ’

etiam reliqui: si unus obliquas, etiam reliqui obliqui erunf.
Unde parallelognmma rectangula val obliquangula.  

C o r. 11. Quodvia;quadrangulum aequiangulum en: paral-

lelogrammuîn nectangnlnm. l’ l ’
Cor. 12. Datis duobus parallal’ogmmmi lateribul adiacen;

tibus dantur etiam reliqua. , . .C o in 15. Si duo laura Adiacentia parallelogrammi saqua:
lia sint, omnia latefa arum aequalia; si duo ndiacentia inac-
qualia, reliqua etiam erum: inter se inaequalin. Hinc parano.
logL"aÊnma acquilatera et Vsicalexia. I
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m2; 1216916 11:31", 191w rom oïl).r,’).aig dm. miam

3nd napéllfllo’g 305w 7; AF ni Bd, and si; côté;-
êpnè’nswusv BF, ai éraflés ywvlut ai 47:16 AÎB,

Cor. 14. Quodvis quadrangulum aequilaterum est Paral-

lelogrammum aequilaterum. ,Cor. 15. Acquilatera parallalogramma esse possunt vol
rectaugula (quadratum) vol obliquangula (rhombusk), pal-îlet
scalens - parallelogramma emnt vel rectangula (oblongnm val

’zrectnngulum proplie dictum) vel obliquangula (rhomboïdes).

Cf. DehW-SG. . A d ’C o r. 16. Describontur haec facile 4x I. 51. data in sequi-
latelis une latere et angulo adiscente, in scalenis duobus late- l
tibus comiguis cum angulo ab ü: intercepto.

C or. 17. Parallelogrunmi reçtanguli mut aequo-x
les, obtusanguli inuquales, in ut in: mnior sit , quae majori

angulo opponitur, t tCor. 18. Vicissimnsi parallclogrammi duae diametri’ae-
I qualel: sint, erit mua; rectangulum; sin inaequales, exit ob-

tusangulum , in ut mnio’r angulus majori diamotro opponatur. ’

t Cor. 19. In parallalogrammov acquflatero quaevis dis-
dmetet bifariam secat angulos, pet quos transit; in scaleno
autem ungulos innequaliter dividit, in quidam , ut maior an-
gulus minori puÇHelogrammi latol’i ndihceat, minor nuioni,

et vicissim. U i A
Cor. 20.. In parallelogrammo aequilatoto dune diametri

sibi invicem- ad angulos rectos, insistant, in scaleno obtusos
’angulos efficiunt, quorum Icutus minori, obtusus uniori ps-
rnllelograxumi kari obvertitur, et vicissim. Prions casa pas
tallelogrammum in quatuor triangule. congruentia dividitnr,

’poneriore tantum duo tu’anguls sibi oppoaiza congruunt.

Cor. 21. Duo pardlelogramms, in quibus duo lateta
contigus nains cum.mgulo,lquem comprehendunt, aequalip
suint duobus latelibus alteçiuç cum angulo, quem comprenan-
dunt, aequalia sont. Nominatim itague, si latta unius qua-
drati aequale ait lateri alterius, aequalia erunt, Pariterque in

x lx
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aequàles inter se snnt (Prop. 29.). Pumas, quoniam;
paralllela est AT rectae Bd, et in ipsas incidit Br,
alterni’ anguli »AFB, TEJ. aequales inter se sur»:

. reli unis. Contra veto si uuum uidem latus cum un ulo ad-

q v q . Sjacente utrimque aeqnale sit, alteruni autem lattis in uno Pn-
rallelogmmmu mains ac in altero, exit etiam prias Parallelo-

grammum mains airero. . . l I ,
I Cor. 22. Vicissim: inters duorum aequslium quadrum-
mm mut seqnalia: acqualia’rectanguln, quae eundem basin V
habeht, eundem etiam llabent altitudinem (pei’peudiculumlo
latere opposite in basin demissusn); sequsles et saquionguli
rhombj aequulia ballent laiera; si in aequalibus et aequiangu-
lis rhombqïdibus uuum prioris lattis matinale sit uniœostetio-
ris, cri: etiam alternm prioris lame saquais allai posterioris.

Cors 23. Si in une anguli alicuiul cuire 1B (F 62.)
sint partes quotcunque JE, EZ etc. squales, et pet putiets
earum extrema ducsntur rectale inter se pataud", quia slteri
criai 11’ in punctis H, I, K occurrunt, arum partes HI,
IK etc. pariter seqmles. Ducstur enim pet I recta [il recru
dz parallela (I. 51.) quae rectam .dH in 9, rectum. 2K in A
secet (I. 29. Cor. 3.), conque 0b 19:43 (I. 54.-) et IA:EZ
(l. 34.), quum ex hypoth. sit 4E:-.EZ, etiain IE4, adso-
que, quum praeterea angulus HelzldK (I. 29.), et OIE: V
41K (I. 15.), HI:I.K. Idem valet, si inde s,puncto a!
partes aeqnales abscindantur (Fig. 63.). Huit: facile est te.-

* cum datam in partes quotcunque laquelle! dividere. Contra
ver-0,. si JE, EZ etc. pariterqne HI, IK etc. squales sint,
dingue duae rectarum 4H, El, ZK etc. inter se parallels’s,
panllelae erunt etiam reliquats; vel, si partes e puncto 1’
sumptae JE, EZ’ etc. aeqnales sint, paritarque AI, IK etc.
enmt etiam ductae IE1, ZK parallelae, quad facile paiet, si
contrarium sumauu". * ’ ’

Cor. ’24. Si inters quadrilateri cuiusounque .4de (Fig.
64.) bisecqxntnr in E, Z, 9, H, et iungantur EZ, 29, 9H,
11E, erunt in figura E2911 bina qusevis opposiu latern ps-
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TEJ ïaou (infinis dolez. Alla dei Œpl’ymwz écu coi

ABT, BTA cois (hie ywm’aç mais ünôiABT, BTA
d’ami suis 15716 BTA, T Bd i’oag è’zowa, émissent!

ézuïëgçe, ami m’as! nÂwgoËv luté. grimpe? î’aæîal, nisi:

71969 saîçiïamç 7mm’mg, uowrfil a’Ü’taÎ’V mît! BT’ «al

et); lamois aigu 9118119039 tais lamais îaaç un, iam-
ss’gtw éuazs’ççz, ami 117W lamais! ywm’ow 1.1i 2mm; 7m-

, me. ïm] aga a; ne: AB 7.2.5090: en; M, in .41"
17; B1], and 1; 6nd BAT yœm’u ni 17m; EJT. Kàl k
3nd 1’07] écria! si Inès! mimi ZET ywvl’œ ni 157:6 3121,

si si Ünô un! 2,; and AFB- 617079.. a; 6nd .434
51?; si; 177:6 ÀTJ émis! in? idsl’xôy dé fiai a; 67:6

BAT Œfi-Ünô T dB i211]. ’ *

"tallais. Nain ex puce. Cor. tam EH, quam 29 parallela est
rectae 13T, adeoque EH , 29 (I. 29. Cor. 3.) inter se paral-
lelae erunt, codemque modo ostendetur, EZ, H9 parallelas
esse; est itague E2911 paulielogrammum. Habet hoc theoo
rema Thom. Simpson. Elem. of Geom. Land. 1800. P. 27.

Cor. 25. Caeterum esse, praeter parallelogramms vulgo
dicta, multas adhuc figuras, quarum lutera opposita patafiola
sint, Proclus et p.031; cum Clavius monent. Latera opposite
nempe sunt, quae si: utraque sui pane patem latenun numœ
rum in figura ballent. ,Nempe in figura quacunqne aequiano
gula, quae parent uumerum latex-un] habent (aequilatera etiam
esse, quod Proclus et Clavius volant, nihil attinet) latere op.
posita erunt’paralleh. . Quodsi enim numerus [stemm si:
:2 n, erit numerus laterum ex utravis parte laterum opposite.
mm .49, JE (Fig. 65.) :u-1. Dante]. deinde 11,4, habebit
figura ex altera rectae .44 parte v. c. destin-a a latere, rem:
.41 pari!" cum’ reliquis compulata, ex altera. (sinistra parte)
recta dl parfin cum reliquis comprimai, (1.4.2.) latere: , itague
omnes anguli [igame a dextre, parte tefficiunt ex I. 52. Cor.
12. (u-2).2R, vel 2nR--.4R: omues autem ang’uli figuras s
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. (Prop. 29.). Duo igîtur triangula sunt ABTyBTJ,
Ï duos angulos ART, [13114 duobus angulis RIA, TEJ

aequales habentia, utrumque unique, et uuum latus
uni lateri aequale , quod est ad, aequales angulos, com-
mune unique ET; et reliqua igitur reliquîs lateribus
aequalizi habebunt, utrumque nitrique, ci reliquum an-

, gulum reliqua angulo (Prop. 26.); aequale igitur est
AI? quidem latus lateri TA, AT veto lateri Bd, et
angulus BAT angulo BAT. Et quoniam aequalis est

. quide angulus ART angqu BTJ; et TEJ angulo
ATB; totus igitut ABJ toti Alla! est aequalis (AIE.
2.); ostensus est autem’et BAT angulo TAB ae-

qualis. Vsinistre parte rectse Aj:n.2R:2nR. At figura I sinistrin
Partellnbet, prester duos angulos rectae M adiacentes, n au-
gulos ad figuram aequiangulam primitus datam ;perlinentes,

2 -2 ,2R 2 --2 R.quorum quisque ex I. Cor. 18. ..( n-2îl- :(J-ù-È-

2P: t i
ami-7;, Itaque figura a sinistra parte, prester duos illos

rectale adiacentes, habebit 2ziR-2R. At vidimus, continent
cum , si omnes auguli in calculum venian’t, 2nR. Duo itaque
illi reçtse .214 adiacentes eruut acquales duobus rectis , adso-
que rectae A9, JE erunt Parallelao (I. 29.).

Appendicis loco addi possunt de Trapeziis, sive ligu-
ris quadrilaterisl, in quibus duo saltem latere opposite parai-"t i
lela, reliqua duo non parallcla. ’sunt Cita nempe, Proclus de:
finit trapezia) sequentia’:

9 linguli adiacentes uni laterum non parallelorum simul
sumpti duobus mais aeqnales sunt (I. 29.).

2) Anguli oppositi somper inaequales mut. Sit enim
(Fig. 66.) trapezium ABI’J, et ducatur 4B rectale Arpsrallela,

i l



                                                                     

134 . r ELEDIENTORUM
1mn aigu flagellqiïoygoîmmv pélot! ai «Innov-

elov alangui sa au) ywviou ïaou «illnj’loug sinisa. u

Aéyw de, du fiai ai (flânerons i mini (fixa «sèmes.

’Emi 7&9 à»; émis! a; JE cg" T A , noue) Je fi ET,

duo dû ai JE, ET dual saïs JT, TE i’aou dolai,
fumées: êitazs’gçz, mi yw’m’œ si mimi JET ywviç si?)

6nd ET4 il") Émis «(il fléau: taïga fivAT fléau le?)

Ed a», son” and T6 JET deo: wefywyov 155 EJT
zgtyuiwp î’ao’y émiai. »

’H des: -ET diamantas dilua trémies 16 ATJB
napollfllôyçuppov. Ï’Omg ê’de-z me..."

z

IIPOTAZIZEÀe’.
Toi nagallylôygamw , toi 371i 1779 admis fléau»;

dans; ami à mis auraîg’wagallrjloœ, i’oa dilflotç

social. . ’ - ’
erirqne (I. 34.) angulus E:I’, at ABJ)E (I. 16.) adeoque

muon ’ ’ ’
5) Latera opposita .parallela, 4B, TA sun’t inaequalia., In

construction nempe antecedente erit JEzI’d (I. 54.). A:
JZtAE, adeoque ABdI’d. t I i
V, 4) t E triangulis, .in quae diagonales trapezium (Fig. 67.

68.) dispeacunt, duo illa, quorum bases sunt latera parallela,
aequiangula surit (I. 29.) Ireliqua duo in trapeziis tantum ae-
quioruris .(i. e. quorum .ea latere aeqùalia Slll’lt, quae non sunt

parallela, et quae etiam, ,ut ducta. par termiuum unius recta V
alteri patafiola facile patet, aequaliter inclinata sunt ad uuum-
quodvis reliquorum latemm) inter se congruunt (l. 26.).

5) Neutre diagonalis bifariam secat alterm, sed amus-
lque diagonalis par! matior adiacetâmaiori duarum pat-allelarum,
minot minori: in trspezio aequicrui-o tan-peu imagine diagonal
les pal-icaque partes unicuique 1parallelamm adiaceutts acquê-

i les sont. i
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Ergo parallelogrammorum spatiorum opposita et

latera et anguliaequalia inter se sunt. r
Dico et diametrum ipsa bifarîam’ secare. Quoniam

enim aequalis est AB rectaé TA, communie autem"
BT, duae iglou-JE, ET duabus AT, TE aèquales.
sunt, utraque unique, et angulus AET angulo ETA
aequalis est; et hbasis îgitur AF basi EA aequalis est
(Prop. 4.); et igitur triangulum A, 1B1" niangulo BAT

aequale est. ’y r -. Ergo El” diameter bifariam secat ATAE paralle- t
logrammum. Quod oyiortebat ostendere. ’

P R o P ors 1 T 1 0’ xxxv. (Fig. 70.):

Parallelogramma, super. eadem basi constituta etin
teisdem pauliens, aequalia inter se sunt.

s). sa. trapuiio aliquo (Fig. 6.9.) une diagonalis 441.5..- Â *

cetuif in punctoH, et par Il recta 91H ducatur parallela late-
ribus trapezii parallelis inter se, bisecabit illa. reliqua trapezii
lutera patitei" ac alteram dingonalem. Ducatur enim 11K paral-
lela 137 B4, eruntque trianguln AHK, HA! aequalia (I. 26.)
0b AH:HA ex hyp., ang- IIAK::AHI (I. 29.) et AHKzHAI
(1. 29.) la... 41:11;» et KII-.-.IA: at etiam KH;BI (L sa.)
itaqua IA;BI. .Eadem rations ostenditur, ducta H4 paral- I
lela ri AP esse A6291! Deuique Aob-IA;BI, exit etiam (l.

34. Cor. 2:5.) 32:12. ’

7) Iisdem manantibuî, exit oz zig, et ZIzl-ë. Nam

9b AK-...-.HI (nr. 6.) :KB (I. 54.), iet 324.2120... 6.) erit
,ducta KZ patallela rectae Je (I. 34. Cor. 25.), adquue 92----

. A , . hAKÉÎB, Similiter, quum sit [Dl-tziA (I. 54. Cor. 25.),et
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."Ea’m flagellqlôygattya ce? AETA, EET Z lai

si; admît: (30508019341110; tic ET nui à! mais aüæaîç

empanniez; taie JZ, ET’ 157w , du ïoov étui ni

JETAzçÎ EETZ.. i t D .
.Eflêlæ 7039 nagallylo’ygawtdv son ad ABTA, ion

lotit! AA "sa? ET. Au)? ad miso? (là ami si EZ agi
ET’ëaüw imi- «75”56 nul a; AA sa? EZ ËUŒlV î’mr nui

zanni AE’ 5).?) 59a 1; Æ (En; fifi AZ c’eût! in].
."Eau dè ami ai AB a?) AT i’m,’ 6’150 d?) ai EA, AB

dual saie ZA, AT issu alain, énazs’gœ êzatégç, and

p renvia 1; and ZAT ywviç: si dans: EAE fait! au],
(and; ’zfq’ 311’569. fiéatg aigu a; EE fléau sa? ZT En;

En! , ami s6 EAE aglywvov tu? AT Z marcha» ïatw

I EZ.-:12, cri: duota 2.4 parallela rectae Bd, adeoqueIUZIz:

i Il! .D. 8) Harlem manentibns crit- linea QI aequalis dimidiae
surnmae rectamm .48, FA et vZH aequalis dimidio’ excessui si:

» i JEI TA super A8. Est enim ex praeced. OZ:AK:KB:’r-” 2

, . T JE I’Apmterque ZI.-:.-.I’.4:.AA:.-J,i adeoque QI Et,

’ i dB TA-ABquum etiamIÊHI;-2’ , erit ZHzTu

PROPOSITIO XXXV.
Obs. 1. Dobebant quidem , si omnis exacte persequi ve-

lis, n’es-casas distingui, prout vel punctad, E coincidunt:
vel recta EZ tata, (ut est in noms Fig. 70.) extra .44 cadit,
vel punctum E inter A et A situm est. Et in versione Cam-
paui omnes hi ossus ennmerantux, pariterque en: habent Pro.
dus, Commandinus , Clavius, aliique. Quum autem levi tan-
tum mutatione eedem demonstratio in ambes .quadre’t, non
opus visum fait, ut- reliquos cama adderemus. Rob. Simson.
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Sint parallelogramma AETA, EETZ super cadem’

basi E constituta et in eisdem parallelis JZ, ET;
V dico aequale esse parallelogrammum JET A parallelos .

grammo’EBTZ. . l
Quoniam enim parallelogrammum est ABTA, ae-

qualis est AA rectae ET (Pl-op. 34.).’ Ex eademl- ra;
tione et EZ rectae ET est aequalis (Prop.34.). Quare
et AA rectae EZ est aequalis (Ax. 1.)»; et communis
AE; tata igitur AE toti AZ est aequalis (Ax. 2.).
Est autem et JE rectae AT aequalis (Prop.34.); duae
igîtur Ed, JE duabus ZA, AT aequales sunt, atra-
que utrique, et ,angulus ZAT angulo EAE est ae-
qualis (Prop. 29.), exterior interiori; basis igitur EB

in sua editione demonstratiouem peule immutavit, ut cadem
promus fieret pro duobus postremis casibus. Paulo aliter adhuc
ex I. 25. vel etiam ex I. 8. deduci poterat demons’tratio. Caea
terum in iisdem parallelis esse idem (lioit, ac, quad alii dicunr,
eaudem altitudinem habere, quum- altitudo parallelamm nihil:
aliud sit, quem distantia buis a parallcla ipsi opposila. Cf. V1.
Def. 4. Proclus addit, hoc aliaque ipsi similia theoremata

4 appellari passe sommai, iquod nempe relata 4A utrimque quan-
tumlibet producta locus (trônas) est], in quem recta EZ semper p
incidere debet. Quodsi A4 in locum rectae EZ vocare Nelis,
ierit ille ninas 6255035169, ut itaque pateat, etiam locum lineae
in linos , non,tantum in superficie, ut Pappus ait in Praefat. ad
libr. VIL Collect. Mathem. esse pesse minou dLeEadntôv i. e.
locum subinde’ ulteriua. quasi procedontem. Et quidam erit is ’

locus ad rectam, locus pionne (ninas Échelles). idem valet de
iis, quae proxime sequxintur, propositionibus 56.57. 58, 41.
Conf. Apollouii lacs planai. 5. et Isaac. Monaclt. in Schol. ad

li. l. ’ r i t ’ x
Cor. 1. Spociatim quodvis parallalograrnmum aequale est

rectangulo super eadem basi in iisdem parafions constituta. l p .
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I 1113114 cgane’Çwv louai un? EHFZ ægunsçz’tp ioda!

ïaov. Kowôv ngouu’oüw vol HEP æpiywwow 67.01!

âge: t6 ABFA nagullqlo’yçappoy (il? 193 EBF Z
flagallæfloyçoîpptp ïaov émiai. To3 fieu-naèaünilô-

190511400: ami un? fiais.

IIPÛ TAZIZ 15’.
Té nagallflléygœppa, ce? ëni 1071! î’aaw (Mosan!

311w nui à! qui; mimis naçalhi’lozç, ïaa cillé-hm

20151:. V"Etna: nagallylôygapya 10? ABTd, EZHQ En),
ïamv [302000041 511w zain! BI’, ZH, «a2 à: mi; mimi:

nagallojlotg mîç A9,, BH’ 257w, au î’ooai étui 16

ÀBTA nagœM’rjlôygumwv 11,5 EZHO.

n ’Eneçn’rxâœoaæi 7039 àî 3E, F9. 4

K05) 3908i i017 êtniv fi ET ni ZH, cilla? a; ZH -
* ni E9 émiai i’mr «0:1 95 ET 02’900 1,5 E0 30124: i077.

Ei’m 6è ami naga’MnZOt ami êmÇwymîovaw aôlrdç ai

BE, F9, ai 3è zâç 700:9 me 1004i 70019041172).on in!
7112 mini 1,06791; êmÇçvyv’Üovom î’oou ce «ai 70009111147101

sial; nui ai E3, T9 02’900 ïaou té (0’00 aux) nagdÀÂq-  

Cor. 2. Quodsi lvero cneten’s manentibus ,’ buis unius

v pptallelogrammi maior sit, basi alterius , cri: etiam prins paral-
lelogrammum maiu3,.quam hoc posterius. Et quum multiplex
est basis unfus talium parallelogrammoruni buis altefius, tau!
multiplex est miam ilhld parafielogrammum huius.

Cor. 5. Quae hic de parallelogrammis demonstràta sunt,
valent codem mode de duobus trapeziis , quorum uuum laten
inter se paralleln in iisdei-n pal-alleu: constituai arque eiuqdem
magnitudânis lmbet ac alterum. a

z

a
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basi  ZF aeqmlis est, et EAB triangulum ipsi ATZ
triangule aequale erit (Prop. 4.). Cômmune aùferatur
AHE; reliquu-migîtur ABHdtrapezîum reliquo EHFZ v

trapezio est aequale (AL 3.). Commune addatur HEP
triangulum; totum igitur ABFA pafalklelogrammuni
toti EB F Z parallelogramrpo aç,quale est (Ax.2.). Ergo
paranelogramma etc.

12 1; o p o s  1 T I o xxxvx.’ (Fig. ’71.) 

Parallelogxamma, super aequalibus basibùs constituta
et in eisdem parafielis, aequaüa inter se0sunt.

Sint parauelogràmma ABFJ, EZHG Super ,ae- r
qualibus basibus commuta Br ZH, et in’cisdem pu-
rallelis 19, EH; dico aequaleçsse parallelogrammum,
ABFÀ parallelogrammo EZHQ.

Iungantur enim BE, F9.   .
Et quoniam aeqnalis est ET rectae ZH,’ et Z11

rectae E0 est aequalis (Prop. 34.); et BF igîtur re- 0
ctae E9 est aequalis (Axé. 1.).0 Sun-t autem et paral-
lelae, et iungunt ipsas rectae BE, O, quae autem ’
aequales et parallelas ad easdem partes coniungunt,
aequales et parallalae sain; (Prop. 33.); et EB, [9

O ba. 2.  Caeterum, ut Clavius monels, ac facile demon-  
«tari potest, conversa quoquc locum habet: nempe pat-311010-
gramma aequalirsuper basibus’ aequalibus ad ensdem pnrley 0
constitutaksunt in iisdçm parallelis. 1:2: alia adhuc conversa va- I I
let: Si duo parallelogramma aequalia in üsdem parrailelis in
constifutn sint, ut bases ex un: parte in eedem puucto termi-
nçntur, sintque bases ad easdem partes huius puncti positae ,1

  etiam ex dura 1. ne hi eedem pmxéto terminabunuu, adeoquo
congruent. 61h1iliterlconvati potes; etiam-Cor. 5.

z ’ 0 ’
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’Eozw 791700110: me? ABT, ART, ênl flic whig
fléau»: ô’wa mais ET nul à! mais 00610:2; na9allrjlozgfi

qui: A4, BIT M700, in i’ao’y êaü ’06 ART z9t’ywvw

14,5 JET 191745791. 9’ 9 ’
’Eufiefihy’aâw ri Àzl ërp’ émiregœ in? yak»; 3M 7:0;

E, Z, ami d’un? "à! W1? B fifi TA 70049051117100 17’100;

63E, âwË 0è mon? T Bd na90ËÂMyÂoç 971190) TZ.
11a9aÂÂ171679a;0,uov 0790: émiai 6110516901! 10141 EBTA,

ÀBTZ’ aima! 2’004. êm’ ce 7039 177g 05617,79 phrasais

- situ mis ET au) à! raïs mîm’îg wa9an’Âozç, mais

BTgEZ’ nul êtmftoû pèv EBTA na9all1îloy9a’m
pou 97mm: r56 ABT æ9i70woæl, 7029 AB ôzépsw9oç
«616 (fixa filmiez. mon? 0è dBTZ na9œllqyloy9a’upov

37”10th 16 JET 1907001107 , a; 7039 4T âzdpnçog (:1516

PROPOSITIO xxxvrÂ
0130. PardIIelogramma .nempev intelliguntur, quae ,. si

bases in eadem recta val ipsa , vel producta, val partial in ipàn
basi, partim in basi producta, constituantur, lutera his basiblu l
cæcum et patafiola Imiter hetman: in eedem recta posiu.

tu

L771
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îgîtur et aequales. snnt et parallelae. Parallelogram-
mum igitur est EBTG, et est aequale parauelograinmo
ABTA (Prop. 35.); basin enim eàndem habet ET
quam ipsum, et in eisdem paÈallelîs est BT,,"A6.
Ex eadem ratione, et sEZHG eidem EBTG est ae-
quale; gquare et parafielogrammum ABTA parench-
gramme EZHO est aequale ’(Ax. 1.). Ergo. parafie-

logrumma etc. I - ’ T
PROPOSITIO .xXxvn. (m9729
Triangula super eadem basi constituta et in eisdeni

parallelis, aequalia inter se sunt. l I 9 .
’ Sint triangule ABT, JET super eade’m bssi con.

stîtuta-n BT et in eisdem pauliens A4; ET; dico ac- t
quale esse 1113T triangulum dBTtrîahgulo. .

ProduCatur A4 ex ’utraque parte in E, Z, et par
B quidam rectae TA parallala ducatur BE (Prop.31.), r

r pet T vero rentas Bd parauela ducatur TZ(Prop.3l.).
Parallelogramnium igîtnr est utrumque ipsennn

EBTÀ, JBTZ; et aequalia sunt (Prop. 35.); nam I
super eedem basi sunt BT et in eisdem parallelis ET,
EZ; et est pârallelogrammi quidam EBTA dimidium
triangulum ART; nam A3 diameter ipsum bifariam
secat (Prop. 34.); tparallelogrammi autem JET Z di-
midium triangulum JET, nam AT diameter ipsùm

1

t Caetemm peut, similes et plates etiam se in praeceàento
sProp; calus distingui posas, et’generatim es omnia,rquae ad

- praecedentem propositionom’notata sunt, corollaria st convents A
etiam hic valets, ». amie non opus videtur, en nomixiatim affer-
re. Paralleïpgnmmn hase .quamvis-inter se asqualia perimetros

I
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7142” T sanmzn’ronuu
6510: 1671,78? c0: «Je 1051: ïawv filles] ion: &Âlfilocg
sonie 370m: :390: 3001 s6 AET 091’70wov 24,5 JET190-
yaËwp. TO2 J90: 0091701742. au]: 00: ibis.

11130 TA 212 17;.
"To: rgiywmz, 1:0: sui 107v 100w fldoeaw 54:10: dab

à! un; admis na9aünflotc, î’o’œ dllîfloœ iodai.

"E010; 19”]an fui ART, 4EZ ëfli 100w finitisme:
ont: 103v [ET , EZ, mi êy mis «finis 110:9allsflmç
10:13 EZ, Albiëyw, ou ïoov in: a; ABT TGÏÏLUWOV
«fi JEZ z9zyw’mp.

’Exfisfi’lrfoâw 70:9 si A4 3go, éna’n90: vé Hem; ëal

tu: H, 9,2002 ont pin! 10:7 En; TA na9dÂÂojlog
5739:0 97’ BIT, été 0è s06 Z si 41E na9éllæjloc fixât» .

si Z0. . ls ITaga).X1;Âôy90:;14:ow (5’90: 800:1; êxoïïsgov 107v HETA,

’AEzo aux zooms HBPA a; 4020, 27.: ce 7&9!
faon: flânais: du: mais: ET, EZ, and à: mais admis
nugaellqilolc wîgTEZ, H9 and au: 106 pu: HBTA .

’ [amen diursissîmas habete flouant, quod idem etiam valet de
figm’is, de quibus in Pfop. 35. 37. 58. senne est. At! Prop. 37.
Proclus, cuius textus hic mancus est, idem observat.

l- PROPOSITÏIO xxxlvnkr.
LObB. .Casus iidem distingui possuut in hac etpràecedente T

propositione ac in Prop. 55. et 56. et corollaria etiam simili:
et simi’Ïes conversas locum habent. k

Coi. 1; (Ex, Peletan’o). Si basis trianguli bifariam secs-
mr recta a vertice ducta , ipsum etiam triangulum eedem recta
bifariamœecsbitur. Et uniyersim duo triangule super asque-
libus basibus in recta eadem’.vel producta constituta, glue
eundem miam habsnt, saut aequalias- et triangulorum «que
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bifarîam9 sceat (Prop. 34.); àequalium autem dignifie
aequalia inter se sunt (Ax. 7.); aeqnale igitur estttri-
augulum ART triangule JET. Ergo triangule etc. le

Je 11 0 p o s 1 T I o xxxv1n.. (hg. 73.)
l

Triangula super aequalibus bnslbus constituta et in
eîsdem parallelis, aequaliajnter se saut. 0

Sint triangula AET, JEZ super aequalibus basî-e
bus constitutn ET, EZ, ethin. eisdem«parallelis EZ,
AJ; dico aequale esse triapgulum AET triangule

JEZ. ,Producatur enim AJ ex utraque perte in 190,0,
et perlE quidam rectae TA parallela ducatui- EH
(ProP. 31.), pet Z vero rectae JE parallela ducatur,
Z9 (Prop. 31L).

Parallelogrammum îgîtur est utrumque ipsomm
HB T A, JEZO; et seqnale HBTA patellelogmmmo
JEZQ (Prop. 36.); ln aequalîbns enfin et b’asibus l

l sunt ET, EZ, et in eisdem parallelis EZ, Hé)? est

altorum quam multiplex est basîsunius trîaxïguli basîs alterius,

un: multiplex erit pri us triangulum trianguli postexiurîs. I

Cor; 2. Î’er punctum J in latere trianguli JET (Fig. 74.)
datum, a: nomin media Bl’ situm , si bisccandum sit triangu-
lum, biseoelur BI’ in EU. 10.) et iungatur JE, Ulm (lucta A4,
et per E ci parallela EZ (l. 51.) dncatur JZ, erltque (Cor. praeced.)"

JET dimidia pars AABT: al, quum AEZ:JEZ (I. 37:), Ieril
i etiam (I. Ax. 2.) triangulum ZdeAET; dimÇdio nimgulo

JET (Peletarius). l
Cor. 3. Duae diametri quodvis perallelogrammum (llvl-l

51m! in quatuor triangula aequalia.

Cor. 4. Summa sut differentia duorum parallologram-
morum (au: triangulorum) in iisdemparnllelis constitntorum

l I
r ,



                                                                     

l
1

144 Istemnnrohum l
nèpaüyloy9oîppov iman 16 ABT 09lyœvw, 70:9
AE (lulu-00909 0:61:03 67x12 æëfizweu :017 as JEZO m:-
90:M1;Âoy90l,u,uov 07mm: 06 ZEJ 19170011001, tri 70:9JZ

» l - u l - I(bagages 0:17:00 6110: mémsh To: 8è 00W î’oaw 01:14:00]

5’00: élimines iodai. 1’000: 0790: Sorti 16 AET 00917001100:

11,47 JEZ 0941031250. Tu 0790: (09:70:70: «al-:00: êâfig,

Y,

1

IIP o TAXI 2 20’.
To: l’or: 0919101410: , «:0? in: mis 0:60:75: (30200009 6’000:

au: 501:1 1.0: 001500: 000’917, à: 10:9 calmir; 900420019100:

’ 30th.

"E0000 100091wa0: 002 AET, JET, in: mis 0:6-
0:59 flânerais 6’710: mis ET, 20:2 fini ’00? 416*002 (00’901.

10’700, ou au: à: mis calmis naguÂMÀOŒ ëwlw..’Ens-

Çsüzôw 70:9 si AJ- 2.5700, ou 0009051101169 convoi AJ 7

agi ET. . .E: 010:9 ml: , 412x190). 0:0: mon? A amadou fifi ET sil-
âe’îa: nepoËMflÂoc, 0; AE, ml 3500551511900 si ET.

"I001: 0:90: être: 06 AET 0917000007 :00? EET 19:-
Mahler 80:: ce y0Ê9 si; admis (3:50:05; Etna: 006097 0079

ET ml à: mis mîmîg na9aÂÂofÂotg mais ET, AE.
.AÂÂ0Ë 06 AET 091700700! 1:57 JET Émivi’aor nul

0:6 JET 0:90: 09:70:000000’ EET i000! 500:0), r06 pei-
Çov 00.5 êldooow, 57:09 émia: oïôüalarmv’ 0.6:: 0’390: no:-

eeqnalis est parallelogrammo (sur triangulo) in iisdem parallelis l
constituto, enim basis aequalis est summae au: differentiàe ba-
sium illorum paraHelogrammorum (eut triangnlorum).

s rappos’rrrolxxxrx.
Cor. 1. (e Camyano) Recta 4E (Fig. 77.) secanslbifariam

in l, 3 laite" JE, AI trianguli ART eût neliquo lateri 31’

.x

a-..
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l autem pat-alleIOgrjammî HETA dîmidium triongulum

JET (Prop. 34.), AE enim diameter ipsum bifarinm
secat;parallêlogrammi vero JEZO dimidium triangle
lum ZEJ (Prop. 34.), mm ,JZ diameter ipsunt bi.
fariam secat. tAequalium autem dlmidia aequalia inter
se sunt (Ait. 7.); aequale igitur est triangulum AET

triangulo JEZ. Elgo triangula etc. "
p n op o s 1 T 1 o xxxrx.’ mgfls .)

Acqualia triângula, super»eadem ’basi consütuta et

ad easdem partes, in iîsdem parallelis sunt. ,

Sint aequalîa triangule AET, JET, suint eadem
busi ET-let ad easdem partes; dico et in. eisdem par
mucus esse. lungatur eninl AJ; dico patellelam me"
AJ rectae ET.

Si enim non, ducatur par A punctum rectae ET ,
parallela JE (Prop. 31.); et iungatur ET.

Acquale igitur est triangulum’ AET triangulo E ET A

(Prop. 37.); super eadem enim basi est ET super que
ipsum EET, et in eisdem. parallçlis ET, 911E; seâ
alangulum AET triangulo JET est aequale; ergota:
trianguhm: JET triangulo EET lacqun’le est (Ax. 1.),
mains minori , quad fieri acquit (Ax. 9.). Non igîtur l

. pataude. Est enim AJJE:AJEB (I. 38. Cors 1.) et codem
’ mode AJJkAJEI’; unde Alex-:0 4er (I.Ax.1.)adeo- ’

que 21E pagallela rentas! ET (I. 39.) Cf. V1. 34. Cor. 23.:
C or. 2. (E Clavio) Omne quadrilaterum JBTJ (Fig.60.)

quad ab ntrnque.dinmetro bifuàm divjditur,puallelogramtnlxm
est. Quum enim cit! (llyp.) ABAT-J dimidio quads-fluera 9
ABI’J, pantenne etiam A4412: eidem quadrilntere

0



                                                                     

1116. ,Nl ELeMENTonum y 4
9&1207169 300:0! 0; AE 0:05 ET. .ÏOpoùo’g à; tisfâoluw,

(in :3680 07Mo] us titi-00 flic Ali AJ 0’590: ni ET
ses? na902ü1îlog. To: 0’90: Îoa nul sa? éëfig.

i 11120111121202
Toi, i000 190700005 0:0? ênl mais: l’ami 4930.0000: 6’000:

and 5m se? mini 105’907, à: ’0an mimis napallqyilom

social. i - . iABI’J, erit ABJI’:.:AAJP, adeoque (I. 59.) 21.8 restas. 41”

parallela; Bodemque mode ostenditur esse rectas AI", B4 pa-

rallelas. h ICor. 5. Quadrilaterum, quod ab attaque diametro ira
dividiturjn quatuor triangula , utibina quaecunque ad verticens
opposisa, intei: se aequalia sint, est parallalogrammum. Redit

l enim: res ad praeced. Coi. 2. "
Cor. Quadrilaterum, quad ab attaque. diametro in

quatuor triangule aequalia dividitur, est patellelogrammum.
Fuite: redit ad Cor. 2.

0309031010 XL,
Obs. 1. Notandum est, quad Baermannus manet, bases

intelligi in eadem recta positas. Bases autem contigus! esse,

ut in figura, nihil attinet. . -
O bs.’ 2. Alia conversa proposifionum 51. 58. similis ci,

quant (ad 55. notavimus, locum habet, nempe triangula
aequalia in iisdem parfilons constituta etiam candem ’vel sacqua!-
lem basin baht-ut.

0 ba. 5. In parallelograthis quoqne idem valet, hampe
jasrallelogramma aequalia, super basibus aequalibus et in eadem
recta constitutis, ad easdem basium partes posita in iisdem paral-
lelis erunt, vel, ut alü effarant, tandem altitudinem habebunt: et ’
vice ’versa, caeteris manentibuskeandem altitudinem habeant,
vol iisdem parafielis constitue: sint, eundem vel aequ.1lem
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pafallela est AE rectae ET. Similîter autem osten-
demus neque aliarn quampiam esse praetcr 1141;, Al
igitur rectaelET est parallela.’ Ergo aequalia etc.

l

PPtOP OS-ITIO XL. (Fig. 76.)
,Aequalia Ytriangula, super aequalibus basibus cœn-

stituta et ad easdem partes, in iisclem parallelis sunt.

basin habebunt. Eaedem conversae denique etiam de ü: Ira-
peziis valent, de quibus in l. 35. Cor. 3. diximus.

011000311010 XLI.
Obs. 1. Facile patetlhl) idem valere, si, canais mann-

tibus, triangulum et parallelogrammum nougandem, a: neque-
lem basin habeant. Conf. Peletarius. 2) Si pasallelogrammum
et triangulum in iisdem parallelis fuerit, si: autemcbasis trinn- »
guli dupla basis parallelogrammi, utramque figuram fore n-

i qualem. i v ’O bs. 2. Proclus notat, converti passe propositionem du-
plici ratione. Nempe a) si parallelogrammum duplum (hem
trianguli , habeant autem eandem vel aequalem basin super ea-
dem recta constitutam ,’ et sit utraque figura ad easdem huius
rectae partes; ernnt dune lignine in iisdem parallelis. b) Si
Parallelogrammum duplum fuerit trianguli, sir autem utraqne
figura in iisdem patellelis, erunt etiam vel in culent vel in
aequali .basi. Et rations convertetur Prop. 2., quam

modo attulimus. ’Cor. 1. (E Proclo) Si triangulum et napezium super
eadem (vol aequali) basi, et in iisdem parallelis fuerint, maior
autem linea patafiola si: buis triangulis ei-it napezium minus
duplo trianguli. Sil veto minot linon trapezii sit basis trian-
guli: exit trapezium mains duplo trianguli. Quod facile pater,
constructo super eadem basi et- in üsdem parallelis parallalo»

gamma. V l Il
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148’ ELEMENJ’ORDM ’
’"Eovm 1’00; wigwam me? .4131", ATE,,æ’7ü ïaow fic?»

(mon! (faire: 1151! BI’, TE and 871i 10? (x6702 pégof Âæ’yw,

au and à! mais mitais nagallæflqtg 501W. ’Ene-*
Çaüxâm gaie fi Al 15’700, (in nagdÂMÂôg 8mn! 7; A4

* Cf; PE; &Ez’ 7029 111),.iv’züw «ME "mû A go? BE nagélhfimç

9; JZ, and ëazeÇe’üxâw EZ. d ’
"I004! 0790: 5012 16 JET Œgt’ywvov mg? ZTE r59:-

yw’vgw êm’ n 7039 î’oaw fiéûôûh’ afin Wh! ET, T E ,

mû à! mis aüwîg naçumn’lozg: mais BE, AZ.
2411.02 16 HEP 1957014101! i’otw èmrl 11,5 UT E 191-
gmîwp- nui rtô AFE Œgt’ywvo’y âges 1’001! imitai ZFE

æglàluîvéi , rad neigea! 14,17 êÂéoqwz, 59159 ëgrziv dôüwg-

ŒO’IP afin âges noçoülrllo’giaæw a; AZŒgi BE.  0luoz’wg

d’6 ôet’Eopw, au oüâè au" mg hlfiæl mis AÆ 0; A4

taïga ni BE 5011 naqdÂMÂog. To2 taïga î’oa migre?

557:9 n l h v11301114212 ml! ’,
’EoËv. nagallnlo’ygœppov 1906790 (3421m! n è’zy

"in! Wzfiv nul à! waîç 0:61am IanaÂMfÂmg y), (halé--

oto’v kêorci’rô nagalloyldygappov mû (minimal. I

l

l C or. 2. (E Proclo) Trapezium ART] (Fig. 79.) habens
  duo lattera 4P, Bd parallela, dnplum est trianguli ARE, quad

basin habet dB unum lama traPeziî coniungens duas parnllelas,
yerticem veto punctum E medium lateris oppositi. Produca-
tu enim uuum lama nianguli JE, donec conveniat cum recta
B4 producta in Z, crique, 0b parallelas 11’, EZ, mg: AIT
:::ZJE (I: 29.) et quum praeterea si: mg. 4E1": JEZ (I. J5.)
et ex hypoth. PEzEJ; crin: (I. 26.) triangulum APE:ZE4
et JE:ZE, adeoque triangulum ZEleŒA-FBEJ. Al, 0b

  AE-TleE, est etiam (I. 58. Cor; 1.) u-iang. ZEB-àsdEB. Ita-
    que ,triangulum AEB: PEA-FBIM i. e. triangulum JEZ? est

par: tragezii A812, velgapezium dupluerianguli.
I

x
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Sint aequalia triangula 11131”, AFE, super aequa-

lîbus basibus constitutalBF; Î E et ad easdem partes;

dico et in iisdem parallelis esse. Iungatur enim .44; 1
dico parallelam eSse A4 rectae BE.

Si enim non, ducatur pet A rectae BE parallela
AZ (Prop. 31.), ’et iungatur EZ. , V .

Aeqùale igitur est triangulum A311 triangulb ZFE
(Prop. 38.); in aequalibus enixîn basibus sunt BB-T E
et in.eîsdem paralleligBE, AZ. Sed trianguïum ABP
.aequale est triangulo AFE; et triangulum AFE igitur
aequale est triangqu ZFE (Ax. 1.), mains miixorî,
quad fieri nequit (Ax. 9.); non îgitur. parallela est’
AZ rectae BE. Similiter. autem. ostendemus neque.
aliam quainpîam ess’e praeter A4; A4 igitur rectae
BEiest’ parafiela. Ergo aequalia etc.

PROPOSITIO XLI. (Fig.78.)
Si parallelogramxfium eaudem habeat basin quam

triangulum, et in eisdem lyàrallelis sit, duplum est
p’arallelogrammum triangulî. ’ e

Cor. 3. Si, iisdem mlanentibus ut in Cor. pfaeccdente,
ducta Fig. 80. pet punctum E recta HZ 1j] Il? parallala, cam-
Pleatnr parallelogrammum ABIIZ , cric hue parallelogrammum,
aequale tmpezio .4311. Et, quunfducta. pet. E recta E9 pa-
rallela il; .41", sit 39:11H (I. 84.); at ex Append. ad I.

ÀP Bd ,34. 8. E9: , cri: trapezium ÀBPJ, cuius latere Al’
Bd .parallela sunt, aequale parallelogrammo ABIIZ inter easdem
Parallelas posito, cuius utrùmque reliquum latus exil-I vol DZ
aequale est’dimidiae summae earum trapezîi Platerum, quàe
inter se iaarallela saut, val clip aequale parallelogrammo, qdod
eaudem,cum trapezio alçitudixxem habet, basin. autem neque-l

.v



                                                                     

15.0 - ELBMENTORUM
IIaQuÂÂfilôygappow 7&9 ’56, ABTA 191703411,» 197 -

EBT fléau! es flirta; w724i mûrir (nia! ET, and à
vais admis nagallülozg è’rrm mîç ET, AE’ lérot),

au ôtnla’mo’v écu 16 ABTA nugullqlôygçzppov 1015

EBT wçzyuhlov.

’Emçsûxâw 7&9 1; AT. ’ .
"I001! 515 écu T6 ART 1917001101! 193 EBT 19t-

ym’vçw Gai îra 7039 mis minis (90506169 301w «17195 r5;

BT and ëv unis coûtais nagalqulmg ŒGÎQ ET, AE.
ÎAMâ 16 ABTA nagallojlôyçullI-lcov ô’mlu’ozo’al ému

106 ART ægtyaîvov- 7; 7&9 AT àuÊIIc-ezgog aürô alla

filmiez. 6916,16 113T narguihjlâyçalupov mû To17
EBT zgtym’vov 501i ôtnldotov. ’Edw d’eux nageais);-

lâygaprpov «a2 Id 5571:9. L

lem dimidiae summae parafielorum trapezii laterum. Cf. ’
Thom. Simpson. Elem. of Geom. Bock Il. Theor. 1V.

t Cor. 4. Quodai fuerint duo triangule rectangltla ART,
up)! (Fig. 80. a.) , in quibus praeter angulos rectos F, 7 ae-
qualea etiam du: angon BAI, par, adeoque (I. 32. Cor. 3.) l
etiam angulus .411 ’raflz, cri: (si huera in trimiguhs aequi- r
angulis opposita argalis aequalibus latere homologa appel-
lemns) rectangulurn, cujus unum lama est hypothenusaÂ unius

* niangon, alterum autem alterner cathetus alterius trianguli,
nequalek rectangulo, coins uuum latus est hypothenusa al-
terius lrianguli, alterum autem cathetus homologus prioris
trianguli v. c. rectang. ABXfly: rectang. ufiXBF. Posim
enim recta. «y soyer dB in 11E, et ang. par super BAT,
0b aequalitatem liorum angulorum erît «fi in AP in, ut v. a.
punctum fi iaceat in J, sitqne Adzufl, unde ducta Ed, erit
(l. 4.) triangulum 141230497 et angulus JEZ rectus. Com-
pleatur iam rectangulum API-30, ducaturque dz parallela rectae
31’ i. e. (I. 29.) ad rectos angulos urectac Al, eritque .4429
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Parallelôgrammum efiim AETzI "candem habeat ba-

sin ET, quam triangulùm EEI’ , et in eisdetn pet-a1.
. leus ET. Æ ait; dito parallelogrammum .4121" A du-

plum esse trianguli EBIÎ. »

longatur enim 11T. » t
Aequale igitur est triangulum AET triangule EBT.

(Prop. 37.); mon super cadem basi est ET super qua
et EBÎ’, et in eisdem pat-allais ET, JE. SqujETJ
parafielogrammum duplum est trianguli JET, nam
AT diameter ipsum bifariam secat (Prop. 34.); quare

. ABTA .parallelogrammum et triangnlj dupIum
est. Si igîtur pareüelogrammum etc. l.

I

tectàngulum AJXJZ, val, 0b Adcafl (Demonstr.) et dz
:BP (I. 54.) erit AJZ0.rectangnlunt afiXBT. Per punctum
d deinde ducta rectaT 1141 parallela rectite JE, compleamr

. Troctangulum 1H13, ductils nempe pet .4 et B recu’s AH,
.BI rectale .48 ad rectos angulol, onde cri: AHzBlsz
(I. 54.) :fiy (I. 4.), et l’çcçatxgulum 1H11? erit rectangulum
ABXJE WeI ABXfiy. Quodsi iam dixcatm’ recta 34,331: ’
triangulum A4B dimidium rectanguli AJZG i. e. rectg. fifi
XBF (I. 45.). Idem veto triangulum JAR est quoque (I. w
43.) dimidium rectanguli .4111]? i. e. rectg. ABXfiy: itague
rectangulum JBXfiy-tafiXEI’ (I. Ait. 6.). Ita banc Pro-
positionem, quae vulgo demain e doctrine trianguloiunt si-
milinm libr. V1. defivatur, at ante iam utilis esse poteat,
non in auxilium vocata doctrinal de rationibus et proportio-
nibus demonstrat Gruson. Abltandl. de): Berlin. Acad. der
VVissensch. fût 1814-1815. pag. 45. 116. (Nette hôchswich-
tige und’ [merwartete Vercinfachung der Enklid. Geomem’e

M. 9. 10.)



                                                                     

152 , l ’ xLGunrronunï

IIPO T4212 ms.
T97 800’5ch 1’90"51?) 1’001! nagalltlôygapyow ov-

091500601911! 84’ ni (l’oasis-y ravit; eüâvygdpmp. t l

"Etna: tu; [tu «mon teignant! C6 ART, ai (le
(lochant ywm’a eûthîygappog 6.2’ (lei a.) 155 ABT

1947679) l’ooy naQaZÂnÂôygafipw continuant à! ïay

1,7 A 7mm? sôfiwygoîppga. ’ ,
Ïkflm’vôœ si ET (fixa auna 16 E, ami 3715425151190)

1; 11E, nui d’armoire: 72969 q] ET eüâu’ç ùai «a;

n96: enfila? myosite tu? E ’51? A yww’ç î’o17 7;.1ÏnôpI’EZI,

ml (lui un; toc? A ni ET nagélînfiog i160) .417,
(haï 6è un? T fifi EZ napdllqlog 171000 i T H’ Qua-
guMæylo’ygapmov âge. loti et; ZETHÈ-

Km and ïaoj sa.» 1; BE a; ET, î’acw êml nui

16 «ABE tgiyœwov 1g? JET tçtyaîvqr in! ce yole
Ivan! flânerais! du. talai BE, ETJmi à! cette admis
(annihilais rag ET , AH- ôtnldmov taïga Étui tu
JET wgl’ymvoV 101i JET coquine. I’Eau (là ml
et; ZET H nagallylôygappov (lanlohnov 1015 JET
19:76va fléau! p 1e yole «15197 «tût! mitât! è’xel ami êv

Cor. 5. Quodsi in Cor. praecedentefnerit bfi-zBI’, eritt
dBXflFafiquI’q (l. 54. Cor. 21.) Nominatim laque], si

(Fig. 80. lb.) in triangule ABI’ ad 1’ rectangulo gemma...
ex P ad dB perpeudicularis 1’11, erit reclaugulum inter. hypo-

unulam dB et segmentum Bdiaequale quadrato ex Br. Nam
triangula 4.8! , TEJ, 0b augulum rectum 4:1", et angulum
B Communem erunt aequiangula, .adeoque ABXdeBI’.
XBILJBP Q. lEodemque modo, quum alun triangula- rè-
Cllllgllll ABI’, .4114 ’sint aeqniangula, cri: BAXAMI’Q.

Bus quoque propositions, quas vulgo ex V. 8. et 17. de-
ducnnt, hac ratiche demonstrat Gruson l. c. 5. 16. Quodsi
Theor. I. 47. non ut in Cor. sq. bine, sed inflependenter ab

x
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PROPOS-trio XLII. (Fig. 81.)
Data triangulo aéqtiale parallelogrammum consfi.

tuera in dato angulo rectilineo.
Sit quidemldatum triangulum !ABF, dams veto

angulus rectilineus 21; oportet igitur triangulo JET
aeqnale parallelogrammum constituere in angulo recti-

liueo ipsi 4 aequale. . .V Secetur ET ibifariam in E (Prop. 10.), et iungatur
JE, et constituatur ad ET rectam et ad punctum in
eà E angulus TEZ ipsi aequalis (Prop. 23.), et pet
J quidem rectale "ET parallela ducatur JH-(Prop. 31.);
pet T veto. rectae EZ parallela ducotur TH (Prop..-
31.); parallelogratnnium igimr est ZETH.

Et tquonîarln aequalis est BE rectae ET, aequalex
est et triangulum JEE triangule JET (Prop. 38.);
nam super aequalibus basibus EE, ET sont, et in
eîsdem parallelis ET , AH; duplum igitur est trian-
ABT trianguli JET. Est autem et pal-allem-
Agrammum ZETH duplum trianguli JET (PropJ’llJ;
basin enim candem habet quam JET, etin eisdcln l

hac pr0positione demonstretur’, poterit vicissùn lice Cor. ex
I. 47. derivari.

Cor. 6. Quodsi in eedem figura super JE constituatur
quadratum AIME, et perpendicularis 114 pioôucatur, du!!! "
cum recta JE pouveniat in Z, exit 19sz rectangulum JE
X1311, et JJZE rectangulum’ BJXJJ, unde, quum duo.
baec rectangnla siniul sumpta efficiant quadratnm ex JE, sta-
tim prodit celebre illud theorema Pythagoraeum, quad infra
I. 47. habebitur. Cf. Gruson. "l. c. p. 50:

C013, 7. Porto, si comparentm’" triangule rectangula ae-
quianguln AIE, JJT,’erit rectangulum JBXP :JIXTB,

ï .



                                                                     

v 154 ztxmnwronuu
tous misois son? cadotai nagallüoeç- ïaov taïga inti
ni ZETH nagallqlôypappov 155 JET 19705411.», nui
51s; fifi! inti FEZ glorias; 70ml 19? âoüs’z’oy W" J.

T55 aigu ôeâs’wc Tçlyaifllp T95 JET 1’001!» napal-

llqlôyçuppovovvs’ozàwc t6 ZETH, à! ycoæu’ç zy’

13m3, FEZ, fin; Émis! l’an c3? J. "Omeè’ôst nonjoou.

HPOTAÈIÈ (si.
Haïti; nagallyloygdlupov 1:54! 91591 Wh! (hépa-

qgov nagœll’rjloygéppwv (tu nœganl’qew’paw ïo’a ci).-

bj’locg s’aiïv. ,

nempe nectangulum ’sub hypotenuca et perpendiculsti P4 ne.

quale rectangulo euh cathedra. V

PROPOSITIÔ XLII.
0b s. Problema conversant, quod ,Peletarius habet: duo

parallelogummo! aequule triangulunt constituera in angulo
dam, nihil difficultalis habet.

PROPOSITIO XLIII.
Obs. ln omnis parallelogrammo. pet punctum quod-

aulique diametri duel possunt (I. 31.) cluse recme, quarum
"un uni, sdeoque etiam (I. alteri Quorum laterum oppo-
mot-am parallelogrammi, altera autem reliquis duobus paral-
lelogvammi lateiibus parallala ait, que facto nova duo paral-
lelogramma existent, par quorum angulos opposites dîameter
transit, et alia duo, ,1 par quae illa non transit. Haec duo ipo-
sterlore loco nominata Complementa dicumur duorum illorum,
quae antes «intimas.

l cor. 1. Patet; quatuor haec parallelogramma aequian-
gala esse cum priment) parallalogrammo A312 (l. 29.). Pne-
terea, prout in hoc une latetu adincentia aequalia am; inae- .
qualia fuel-lut, enim etiam in fis, quae eirca diametmm sunt,
.parsllelogrammis lacera acqualia vel .ùnsequalia. Nempe si dt
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est parallelis, in quibus triangulum JET; àequale igi.
tu! est ZETH parallelogrammum’triangulo JET , et
habet FEZ angullnn- aequalem date J.

Data igitlir triangulo JET aequale parallelogram.
mum constitutum est ZET H in angulo T EZ, qui est.
aequàlis angulo J. Quod oportebat facere. i

P P. o P 0 s 1 T 1’ o XLIII. (Fig. 82.)

In ornai parallelogrammo complementa earum, quae
ciron diamenum surit, parallelôgrammorum inter se
sunt aequalia.

l

.14 s :4213, erit au... a. 5. et I. 18.) un» : z
PJJ, adeoque, quum JK9;JTJ, etiam 4K9):---’(ÉÈËÊ’1

ac proinde J0 ) .--- ( (r. 6. et I. 19.). Eadequue tu.
liane ostenditur, fore iisdem casibus etiam MET-JEE-

Cor. 2. Nominatim «taque, si JBPJ fuerit quadratnm,
etiam es, quae cires dinmetrum sunt, parallelogrnmma JEKO, V
iKHI’Z quadrsta erunt.

Cor. 3. Complementa earum, quae cires diametrum suint,
paralleIOgrammorum semper quidem sequianglîla mut inter la
et cum parallalogrammo primario, duo autem latere Vunius na-
qunlia erunt duobus lateribus alterius tum tamtam, si paral-
lelogrammutn primarium fuerit sequilaterum, vei etiam. Si
punctum K, pet quad ductaeisunt duae rectae lateribns pa-
ralielogrammi parallelae, sumtum fuerit in media diametm:

p reliquis casibus lutera unius complementi non erunt aequalia
laieribus alterius.

Cor. 4. Quodsi fuerint duo triangula rectauguls (Fig.
82. a.) JJT, czar, in quibus pincer angulos rectos J, a ae-
qaales etiam sint anguli TJJ, yaôladeoque (l. 32. Cor.Î3.) 77
etiam anguli API, 0:76, erit, si laiera homologa nominequ
codent sensu ac in I. 41. Cor. 11.- rectangulum, coins uuum

x
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."Eocœ nopallqlôygapp-oil 16 JBTJ, ôtdpetgog

de mitai? oi’JT, moi as suiv JT napallfjléygappœ
insu 501w toi E9, ZÏÏ, cd et larcin-won naganlmmil-
mm: roi EX, KM M70), du i007 301i 16 EK stagia-
nloj’gœpa tu? K4 nopanlygw’pau.

I.Emsë 760 nagallylo’ygappôv Eau 76 JETJ,
dtdyngoç as «ont? 7; JT, 1’004! ëofi 16 JET qu’-

yawoil se; JTJ fenaison 1161W , entai nagullæylô-
nappés! ému t6 EKOJ, âtdpstpog de mimai sont!
1; JK, 1’001! ëça’ ËO’TÏ 06 JEK 101’7me me? JGK

tyzynîwp. du) fui 05616 63j ami 16 KZT tomans! ou?
KHT zgtyw’wpiaüv 1’007. ’Em) 061i 16 in. JEK
tapirions: et; JOK 19:70:79; émia: î’ooal, . 16 6è KZT

a”; KHT, 116 JEK, 1917700101! and ŒO’Ü KHT Satin!

i001! ce? JQK 19005119) and, 1017 KZT æpzfaivovs
son (le and 07.01! 16 JET zçiywvov 074;) est; JJT
dîner lomôv 6’00: T6 BK naganlæy’pwpœ lomçî se?

KJ Moanâg’gw’flmi êmw ïoov. Hawôç aigu traçai-n

lnloypoippov mi ce? fiois.

huis est. cathetus unius, alterum autem endietus non homo-
logus alterius u’ianguli, aequale rectsngulo , ouius uuum lattis
est reliqnus catlietus prioris, alternm reliqua: catlietus poste-
rioris ttianguli , nempe rectang. JJXÏÔ; rectangulo T JXaa-
Ponntur enim a)! super JT in JK, et angulus 70.6 super an- p
gulo,TJJ, erit, 0b nequalitatem 110mm angulorum and in J4,
in, ut v. gr. punctunr d inceat in 9, unde, ducta K9, eril:
(I. 4.) triangulum JOKmdy, et angulus JQK rectus, adeo-
que (I. 28.) recta 6K parallela’rectae I’J. Compleatur rectau-

gulu’m JBIL4, et producatür 9K, dutn conveniat cum recta
Biv in H, ducaturque per K mon EKZ parallela rectae J4.
eritque, 0b .4le14 (l. 34.) , rectangulum J9EE: rectan-
gala JBXJesdl’Xszfl’Xatï, et rectangulum JEZF ’
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Sit parallelogrammum JBTJ, diameter autem’

ipsius JT, et circa’ JT parallelogramma quidam sint
E9, ZH, quae vero dicuntur complcxneuta, EX,
KJ; dico aequale esse complementum EK comple-

mento KJ. . . -Quo niam enim parallelogràmmum est JETJ, dia-

meter autem ipsius JT, aequale est trlrmgulum JET)
triangule JTJ (Prop.’34.). Rursus quonîaxm parai.
lelogrammum est EKOJ, diameter autem-ipsius est
JK, aequale est triangulum JEKttriangulo JQKl q
(Propi 34.). Ex eadem ratione et triangulum KZT.
triangulo KHT est aeqnale (Pr0p. 30.). (211011131qu
igitur triangulum* quidem JEK triangule JGK est
sequale; KZT veto triangule KH T, triangulum JEK
cum triangule KHT est aequale triangule VJQK cum
triangule KZT (Ax. 2.); est autem et totnm trian-
gulum .JBT t’oti JJT aequale. Reliquum igiturfiK h
complexuentum relique KJ complemento est aequale
(Ax. 3.). omnis igitur parallélogrammi etc.

rectangulo ÂJXJZ::ÂJX9K-’-:ÀJX7I’. A: ex I. 43. est
rectang. BEKH:KGZJ, bine, addito communi JEIi’G, erit
49311: rectangulo JEZJ, i. 0. JI’XaôzJJXyd. Propo-
sitio luce, de qua eedem observands sont, quae (le I. 41.
Cor. 4. cum que arcte cohaeret, hac ratione demonstrata fuit

a Grusen. 1. c. 5. 9. i . , *Cor. 5. I Quodsi in Cor. praecedente [cathetus unins tri-
anguli v. c. J4 aequalis fuerit catheto non homologo alte-

- tins f3, cri: 47XadzrdQ:JJq. Nominatim itague, si (Fig.
80. b.) in triangulo JBI’ ad l’ rectangule ex 1’ dentittatur ad

JE perpendicularis PJ, erit rectangulum segmentornm JJ,
BJ aeqmle quadrato ex 114. Nempe, quum si: triâlzgullîm
JET aequiangulum triangule TEJ, ut vidimus in l. .41. Cor.

r H
0

, e
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IIPOTAZIZ nô].
Hugo? Isis! âoûsîoow niâmes, 15:7 604965111; toquais?

5’007 Étagauywyçappw nagafialcw, à! rus; 6006109;
7min; efiüvygu’ppgy. .

" jeta) si [là-v (bâclent ssiôsîit si JE, t6 et (Mafia!
1947024101! 16 T, si de ôoâsîece yawls; sûâsiygapgcog si

21’ dei Ils) 91an on)! 000.20.27 etiûsîaw fifi JE, cg?
domina 10:)!de "19; T i’eosl nagallsflôygapyow na-
gaflalew, à! î’as; ni J yww’ç.

V .EÙ’VEO’ŒCTIOJ 11,5 T revoies) i001! nagallsyltiygapluov

t6 EEZH, à! yww’gx Tif sis-16 EEH, si 301w 1’01] 175
J’ seul ZEIIO’ÜŒJIÏQÇS ên’ süâsfag chleu ces EE Tl);

BJ, mi ôtnézôw si ZH in? 160, mû 016 ses? J
(inerties: saïs! EH, EZ noçoilîwfimç fixe... si 449,105!

imçsùzôw si 0E. Kai étui sic nagaÀÂsflovg fraie

JE), EZ 5619511: suivisme si OZ, ai 67t6 TJG-Z,
GZE aigu yww’m (Mois! 69191212: sien! i’aar ai 5590.6716

E911, HZE (Mo 6919051! 3105000415; siam ai 6è (1716
animisme! sî 6170 6994.51! de finages! êzfiallônsvat

t 6., mit nominatim angulus J: angulo BTJ, adeoque, quum
in triangulis JJT, TJB tint pracrerea etiam angulii ad J
mon z(l1yp.), erunt etiam haee triangule aequiangula (I. 32.
Cor. 3.) adeoque ex Cor. Il. JJXJle’J q. Cf. Gruson.

l. c. 5. 16. ’ tCor. 6. Alia ratione si comparenturitriangula rectangula
aequiangula JJI’, TJB, erit rectangulum JI’XTJzBI’XJJ.

Cor. 7. Proclo, cuius commentatius ad liane propositi-
onem ab initie mancus est, observante, etiam, si non ex une.
set! e duobus punctis diametri ducantur rectae lateribus psi ’
rallelogrammi parallelae (Fig. 83. 8-1.) spatia, quae ex attaque
parte diametri supersunt, demtis istis ciron diametrum parul-
lelogrsmrnis (sive i113 se inviceminon contingant, sive partent

I ,
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PROPOSITIO XLIV. (Fig.85.)
Ad datam rectam, datojriangulo aequàle pqrqllelo-

grammum applicare in dato angulo rectilineo.

Sît quidem data recta AB, datum vero triangulum
. T, et dams angulus rectilineus A; oportet igîtur.ad

Idatam rectum 1113, dam triangule T aequale panne-L
logrammum applicare in angulo aequali ipsi A.

u
n

Constituatur parallelogrammurfi BEZIIaequale tri-
angule T, in angulo EBH qui çst aequalis, angulo
A (Prop. 42.); et ponatur in (lirecmm BE rectae B44h
a producatur Z11 ad Q, et pet A alEerutri jpsaruin
EH, EZ parallela ducamr A9 (Prop. 31.), et iun.
gara! 9B. Èt quoniam in parallelas A6, EZ recta
incîdit QZ, anguli AOZ, GZE duobus mais sur];
aequales (13ml). 29.); ergo 39H, HZE duobus rectis
minores sunt; rectae autem a mînoribus quam duobus
mais in Ïnfinitum productae concurrunt (Post. 5. firel

aliquam communem habcant) inter se aeqnalin emnttvquod
eedem mode demonstratur. Addi poterat idem varum fore,
si vel plura autobus parallelogrammn circa diaulemlm consti-
tuantur. Convcrsum quoque huius theoremalis, quod Polent-
riul habet, facile probmi potest. Nempe, si pardllelogrnm-
mum divis’um fuerit in quatuor parnllelogmmma, ita, ut ex
filin duo advenu aequlin sint, consistent reliqua duo cire

dinmètrum. - I ’
PROPOSITIOXLIV.

Oba. 1. Proclus morne, banc parauelogrammi data tri-
angule aequalis ad datam rectam applicationem (ameublit!)
pâma quasi gamina continue doctrine de Parabola, Hyper-
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AUUIÆfll’flïO’UO’l’V. ai 6B, ZE aigu ëufiallo’pevar 011p-

neamîwaz. ’Exfiefihj’aôwaav and avltmmètwotw nom?

l mi K, mi ôté ftoû K OflMEl’O’U ônoze’gç 115v EA, Z6

nanËÂÂnÂoç fizâœ a; K11, ami êxflefihfaâwoav ai 9A,

H5 391i A, fil embatu.
Ilaçullq).679a;opov dieu étui 76 OAKZ, (hépa-

tqog de (16101? 9K, vagi Je 17,34! 9K nagallqlô-
794mm; ph! ni AH, 231E , 7d 6è leyôluwœ n’aya-
nloygoîpazu fui AH, BZ’ 701w 59a 801i 16 JE 14,57
EZ. 141.105 nui 1) c6 BZ tu; T ægtyua’mp 301w Four,
nui 16 AB taïga 11,6 F 30m î’ocw. Kai âne) in"; émia!»

r; 6nd HBE yww’a z?) 13716 ABfiI, (211d 7; 17m3 HBE
ïfi la] émiai î’oq’ ml a; 17m; ABM 0790: 175 A ywm’ç

801w i171].  V 1101903 mimi ôovôeîauv 07941 eüfieîow 1113! AB, 193

30196311; 197679) «a; T i’mw nagalflqlo’yoaflpov naga-

fiéfllmaz 16 AB, s’y yww’ç 17] 6nd ABM, û êovw

1"an n; ,1. "Once 56e; nuaient.    
IIIP a T121 z p.5.

T’a; 6019651!er eûôilyga’pmp, 704w nagallqlôyçappov

ovmæiaaaâou , à! ni âoâu’oy 7mm: sûWgu’ppgo.

1) K11 legunt de. Basil. et 0x.; omittit Paris. cum Cod. a.

bola et Ellipsi, et esse antiquum Pythagoraeqmm Munie in-

ventum. ,Obs. 2. Caeternm en: ratione problema in adhuc con-
attui poteur. Facto, ut ante (F ig.96.), parallalogrammo BEZH
aequali triangule I’ in angulo 5311:4, ponatur DE in di-
rectum rectae HA. Ducatur edeinde recta AH, cui par E pa-
ralleh dubatur LEM, quae cerf: producta IIB conveniez in M
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tAx. 11.); 03, ZE igitnr productae concurrent. Pro.
ducantnr et l’concurrantin- K, et pet K punctum atl-
terutrir ipsarum EA, Z0 parallela ducatur K11 (Prop.
31.), et producantur 9A, HB ad , M pansu.

Pàrallelogrammum igltur est QAKZ , diameter »
autem ipsius OK, et circa 6K parauelogramma qui.
dem AH, ME; quae Vera diçlmtur complementaiAB,
BZ; aequale igitur estAB ipsi BZ (Prop. (13.); set!
et BZ triangulo I’ est aequale; et’ABlîgitur triangule

P est aequale. Et quoniam aequalia est angulus HBE
angulo ABM, sed HBE angulo A est aequalis; et
ABM igitur angulo A est aequalia. A

Ad [datam igitur rectam A3; data triqngulo P .
aequale parallelogrammum applicatum cet A3, in au.
gulo ABM, qui est aeqùalin angulo J. ’Quod oportebat

fanera, a:9 a o po 81T 1 o va. (Fig. 87.)
Data rectilineo, aequale parallelbgrammgm con-

stitua-e, in data angulo rectilineo. "
V I

1

I

Il 29. Cor. 5.), et par à! ducatur recta MJ’pnnHula mon.

JE, pariterque pet J recta 11.1 parano]: rectae 8M, cum
qua MJ conveniet in puncto aliquo A (I. 29.7Cor. 5.), crit-
que parallelogrammum dBJMSBEZH. Dltcmtur enim recta:
EH, 1M, eiîtqms ab [maliens AH, En, triangulum 4E1!
:1111! (I. 37.) adeoque, demto communi 4.811, cri: BER
:ABM (I.Ax.5.). A: HBE est pars dimidin parallelogrammi’
BEZH (1.54.), flûter-que ÀBM pars dimidia parallelogrammi
434M. Itaque JEszBEZII (I. Ax. 6.). similis eut con;
uructio, ni tact; BE in ipse: B11 ponaturn ’ L I t ’

x

e r
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ÎEatm cd ph! "3019M eûângappo’thoç’ ABTJ, 9;

de 60:75:00 701440: eüâüy9aypoç a; E’ dei dû ru]; ABFzI

,süô’uygcËMup ïoo’y nagaünfitôypappov avefiauoâaz,

’æ’v ’07; 6005m; 7mm; ni E. 9 . .9 0
’EneÇa’Üxfiw 7029 9; dB, and 01100610510) et; A34

a v d tœ9tyvîwp î’àov-nu9allqlôy9uppov 16 Z9, w Il?) mm V
(9K2 yww’çz, 17 î’m] Étui la? Ex aux) napafiafl).r,’oôm

4102902 117W 0H wôsîow me? ZET 19:chqu ïmw na90zl-f

J.æ;lôy9ap,uoy 16 H111, à! 1;)? «En; HQM 710719,
’ être"! 5’09] tu; E.

Kai 3nd 1; E ywm’a ëuau’gç: 1074! 17716 OKZ,HC-)M

3m31: i017 and q; aîné QKZ 0’190: 6nd H931 30:21!
î’m]. Kami 71903301900) a; à"; KGH’ ai 02,90: 15716

ZKG, KGH maïs 15m; KQH, HGM l’au! 6201W.
’.AÂÂ’ aï 15716 2K0, KOH 600w 69:90:47; i’tmz sinh»

ami ai 17916 KQH, HGM 0’590; chichi ôçücxig i’oaz

dolai. I196: dei un W196i? ni H6, and (00791969
0:61.77 amusiez) tu? 9, 8150 eüâaîaz titi 9K, 9M, un
3711 mi (115703 [ÆÉQT] «effleura, m2 èmeÇiQ ywvz’ag

611011! o’9602îç ïotxç nolo’ûmv’ En. 66196199 15,90: fadai a;

’KQ 1:17 9M Kal êmi de naèallæilo’ug fuis K1",
ZH 6606m 3110706051! a; 9H; ai ëwulldë yww’m aï
«En; M911, GHZ î’om ëÂÂfiÂalç eîolv. Kan») apog-

I Obs. 5. Sîmîle est Peletarii,problema nouvel-mm: ad
autem rectam data Pparallelogrammo constituera aequnle triant
gulum in angulo data.

,PRO,POSÎTIO XLV.
Oba. Iure monet Rob. Simon" rectamm KM, 2.4

parallelismum ex ipsa construcüone immediate consequi,
postqnam ostensum fuerit, 2H, HA putter ac K9, 9M in
directum eue, nec opus une, cum inde deducere, quad K2,
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Sit quidam datum rectilhxeum ABI’A, dams vero

angulus rectifiât-us E,- oportet igitur rectilineo 443124
aequale parallelogrammum consd’tuere, in dato angulo E.

Iungatur enim dB, et tonstituatur uiârlgiilo ARA
aequale parallalogrammum Z9 (Prop. 42.), in même
ÛKZ, qui aequalis est angulo E; et àpplicetur ad v
QfI rectam parallelogrammum H11! aequale triangulo
JET, in Aangulo 119.111, qui est aequalis angulo E

(Prop. 44.). ’ i 0 rEt quoniamk E angulus utrique ipsorum QKZ;
HGM est aequalis; et QKZ igitur angulo 1169M asti
aequalis (Ax. 1.). Communie; addatur KQH; ergo
ZKÔ, iKGH, ipsis KÛH, HGM acquales sunt (Ax.
2.).i Sed 2K0, KQH duobus recu’s aequales sunt
(Prop. 29.); &et KGH, 119M tigïtur duobus mais
aeguales sunt (Ax. 1.). Ad aliquam igitur rectam
H0, et ad punctum in eà 9, dune rectae 9K, (9M,
non ad easdem partes positae, angulos. deinceps que;
bus rectis aequales faciunt; fin directum igitur est
KË rectae GAI (Prop. 14.). Et quonim in parallelas
ÏS’ÎÏII, ZH recta incîdit.O,H, anguli alter-ni 1319H,

- (911Z aequales inter! se sunt (Drap. 29.). Commu-

BIA sin: aequales et parallclae i. e. fez I. 55. CaeterumIPflei-
derer. iure paritar manet, applicatiouem huius ptoblemmia ad
V1. 25. exigera, ut parallelogrammtu’n non solum (hmm an-
gulum habeat, 3811 etiam ad. datant rectum applicelur, paritpr
ac in I. 4-1..inssum figerait. Nova autem hac conditions ad-
dita problema simili reduetione *absoiveLut ac I. 44. ut Com-
mandinns et Rob. Simson. observant in Cor. ad banc propo-
sitionem. Aiiter figuram rectiiiuenm quamcunque v.c. ABI’JE
(17 ils, 85.) pijimurn guident in trinngullum ipsi sacquais, deinde

x .



                                                                     

’164. sinzmznrionum
acclama ri 6nd GHA’ ai 0790: 177:6 MGH, 9H11 taf;
6nd OHZ, 9H11 îaou dolai. ’AÀÂ’aî 6nd NIOH,9HA

du)» ôoâaîg ioda 65m” mû ai tînô 611Z, (9H11 tige:
ôvaiv 69ôaîç faon eîm’v’ ën’ 6151961129 J90: êoüv 1; ZH

ni H11. Kari ênei ai KZ zfiDQH i’a’q je aux) 9111900.-

).oflôg êom, cilla? aux! OH fifi MAt mi KZ 0Ë9u
cg? MA à"; me mû nu905Mæjlo’ç 3mn” ami êmÇwyvli-

ovow mixois 615062050 ai KM ZA, hui al KM, Z11
ïom me nui na90iMnÂm’ eiw’ na9aÂÂ771679aflpov .0190;

1012 .16 KZJIM Kal 3nd 1’004! ËO’EÏ 16 Mèv ARA
99lywvov 71,5 Z9 na9aÂÂnÂoy9éplugogæô d’à JET 155

HM’ 3107 0790: ni ABRI 61501579aypov 67.110 1:97

KZAJH nu9alhjloy9oiypcp émia! i907. . .
T95 0’590: doâéWL 0154911790z’pplp 193 .4de Ïaov

na9allæylôy9appov 60010100:ch eô KZAM, à! 701Mo
1,7] 6nd ZKM, Ï] êom 2’01] 17? dofist’ay 1,15 E. "Once

) è’du notoient. i i
.ÎIP o TA 212 pst

.9 .117"; mis 6’000!on 6151961119 zama’yœvov 05311179de

"E0100 a; doâetaœ 6151761506 a; AB’ dei dû oinô «nie

AH «Maïa; zse9dywvov dvaygoitpw.

hac triangulum ope I. 44. in patellelogrammum, quod datant
, angulum ne datum latin habeat, convertere docentüiu hune

fare modum. Ducantur ex aliqno angulo figurae B diago-
nales Bd, DE etc. 9 Ducta deinde acte 12 pataude rentas
Bd producatur, donec (I. 29. Cor. 5.) cum producta Ed conf-
veniat in z, eritque, ducta BZ, triangulum 51142824 (I.

51.), adeoque figura BAIZE iam transfmmata est in aliam ipsi
i uqualem BAIE, cuius laterumi numerus [uniate minot: est

numeto laterum, quae figura primai-h habebat. Panzer deinde
nouille figura transformata in alim, quae latemm numenum
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nie addatur 9H11; ergo MQH,.9HA angulîs GHZ,
l 011A; aequalee sunt (Ax. 2.).. Sed 1116H, 9H11 duo- l

hus mais aequales’sunt (Prop. 29.); et OHZ, 9H4
igitur duobus rectis aeqnales sunt (Ax.1.); in directum l

vigitur est ’ZH r’ectae HA (Prop. 14.). Et quoniam KZ

»rectae (9H aequalis et parauela est, sed 9H rectae
AM1! 3 et KZ igîtur rectae JIA aequaliset parallela
est (Ax. .1. et Prop. 30.); et iungunt ipsas rectae KM
Z11, itague et KM , ZA aequales et parallelae sunt
(Prop. 3.3.); parallelogrammum igitur est KZAM. Et
quoniam aequale est quidam ABA triangulum parafie-

I logrammo Z9; ABI’ vero parallelogxammo HM
totum igitur’ABTA rectilineum toti KZAM paralle-

logrammo est .aequale, r l-ErgQ datol rectilivneo ABFAzaequale parallelo’gram-

mum coustitutum est KZAM in angulo ZKM, qui
est aequalis dato E. Quod Oportebat facere. l

P no p 0 51 T 1 o XLVI. (Fig. .89.)
Ex data recta quadratum de3cribere. I 9
Sit data recta AB; loportet igitur ex AB’ recta

quadratum describere.

denuo [uniate minorem hahcat, et te ulterius continuata, yerê
’venietur tandem ad triangulum dame figuras aulnaie. les in
monta figura ducta 29 parallela rectae BE conveniet (I. 29.
Cor, 5.) cum products A]? in puncto aligna 9, crique, ducta
9E, triangulum BEôzBEZ (I. 57.) adeoque figura ABEZ::
triangule A912, unde res deducta est ad I. 44. Hugo panois
tantum attingets visum est. VQui plus cupit, adeat Klügel. i
(Mathem. VVôrterb. sub voce:9Figuren und ibis Verwandl.
Th. IL 214. sqq.) et ses, .quîlab eo citantur, minores.
Caeterum haec figursrum transformatio in parallelogrgamma et
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"H130; AB’ cûffa’ç, (2’716 1,101? n96; afin? m;-

pm’ov un? A, n96: ôgûtêg 1; Alf- ami 151’030) .11; A3

ïtn] 75 14’ nul 6’102 un r06 A ombeiovjfi A3 flu- l
gélinioc 610w JE’ du) 0è me? B omtu’o’u 1,1? A41

antillais; 6,2100) 7; BE.
.IIagaÂÂflÂéyçappov caïeu étui a; AAEB’ î’m; (290:.

36ch! ,uvèw AB 1g? JE, li 6è A4 il; BE. ’AÂÂcË
m1,) a; AB æfi 414 ËOTÏVÏUÇ’ ai u’eoagkç .5909 ai

1L4; 114, AEJEI? rom «mi-2m 52014» iaônÂwgov

0790 inti 16 AJEB naoauriléygaquv. jlæ’yw 0è
au qui ôoâoydwow. ’Ensi 7&9 si; nagallrjlovç 1&5;
JE, JE süâsia êm’mâsv Al ai ohm 1.7716 BAA,
AAE fluvial 4911021! 1399M; i’ocu aimât. ’Ogfiâ 6è 1;

6116 BAÆ 693:) Jeu nui 13116 114E. To34! ôè na-
palhfi.nyçdmmw magma! ai dmww-u’ov ulétrgai ce
nui yww’az fait; d).?.;;).al.ç clair" 69191,: (2’90: mi ézaïéga

11511 dmmwiov 1051! 6nd ABE, BEzI ywwuîv- 69-
âqydev’ Joe, i013 16 AJEB. ’EJu’ZÜæ; 0è and icô-

nlevgov’ zwodywwov «9a étui, and 301w dnô zig 113
"Hem; dvaycypocllltévov. "0m29 ê’ôu nonjacu.

1) Vocem un) habent «lit. Basil. et Oxon. , emmi: Paris.

cum Cod. a. I
norqinalim in rectangula potiasimum dimeticndis figuris in-
servil. Quum enim ad dimetienda; figuras quadrata adhibere
soleant, luge autemv rectangnlis tantum applicari passim, non
autem figufis, qnarum’angnli sunt obliqui, palet, in demum
eanl’em quadratorum mensuram dimetiendae [igname cuicunque

àdhiberi. passe. Eodum etiàm patiner, quad Peletarius et
,Clavius habenl, problema: (lacis duabus figuris rccjtiliueis in-
nequllibus, «uuum maioris super minorem eihibere, quod
infra v. a. V1. 28. ut notum aupponitur.
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Dueatur rectae ’AB, a puncto, in. ea A, recta AF t

ad rectos an 51051; (Prop. Il.) et ponamr rectaetAB
aequaljs JJ (Prop. 3.); et pet punctum quidem A
rectae AI? tarauda ducatur JE (Prop. 31.); pet pun-
ctum vero B ipsi AJ parallela (hicatur DE (Prop. 3L).

Parallelog’ramtnum igitur est AJEB; aequalis’ igi. .

tu: est .41? quidam rectale JE; AJ vero rectae BE
(Prop. l44.). , Sed et JE rectae .JJ est aequæflis; qua, , J.
tuor igitur 3.4, -AJ, JE, EB aequales inter se
sunt; aequilaterum igitur est AJEB parauelogrammum.
Dico v etiam esse rect’angulum. Quoniam enim in pa-
rauelas A3, JE recta incidit AJ; ergo anguli BAJ,
AJE duobus rectis aequales. 81ml: (Provp.29.). Reclus
auteme est BJJ; remua igîtur et AJE. Parallelos
grammorum autem spatiorum opposita latere et anguli
aequalia inter se sunt (Prop. 44.); rectus igitur et
uterque opposîtorum ’JBE, BEJ angulorum; rectanJ

gulum, igitur est AJEB. Ostensum autem est et
..aequilaten.1m; quadratum igitur est (Def..30.), et est

ex 11E recta descriptutn. Quod oportebat fecete.

PROPOSITIO -XLVI.
Cor. Facile demonstrari potest, tquod Proclus observat,

si lattera duorum quadratorum sint aequalia, ipsa etiam qua-
dratn esse aoquaîia, et contra, si qudfirata sin: aequalia, latere
etiam eorum esse aequaIia (I. 34. Cor. 21. 22;). Atque id
ipsum sumitur in demonsu’atione I. 48. Contra, si duorum
laterum alterunr altero mains est, cri: etiam quadratum prioris

mains quadrato Posterioris et vice versa. L , d
Obs. ’ Austin. monet, si reclangulum definîatur esse ph.-

rallelogrammum, cuius omnes anguli recti sint, et quadratum
esse rectangulum’, cuius omnia huera sint aequalia, ploposi-
doue 46.1. non admodum’ opus esse post I. 42. I. 411. et 45. Et



                                                                     

168 l ’ ,ELEMEN’ronuu
111° o T’A 21’s gy.

x ’Ev mais ôgüoyœm’mç retreints, r6 (i756 vis; wifi

Maki ywvt’iw inonwofimjc nhvgâc cngdyœwov, îaov
in) soi: ciné raïa! 1025:1 ôçâojv yœviav nagiezownîv

112.0129641 sugayœ’woœ.

i "Eau; zpt’ymwov 6919070511104! 76 JET, 510v
1957 67:6 BAT yœm’ar 14.470), (in tu; dm; m’iç Brumi-

yowov (ces! 5013 mais «inti 1457 BJ, AF urgoguïvozç.

’Jvaysythpâœ 7039 05916 psy flic ET 161901703700

il; BJEI’. dm; ont (m’y Bd, AI’ id .HB, 6P and
t’ai 1017 A ônoæépç 1030 BJ, TE ndçéâlylog 97X61»

1; JA’ and êneCmîxôwaow ai JJ, ZI’. I
K01) èms) 691995 êmw éxuwéga 103717716 BAT, BAH

700046!" n96: 651i au 811.9559; 9?; B11, m1197 ngôg
funky; enflait,» W93 A ,1 8150 côchiez; a! JT, AH, Il?)

. , pouline nm Abuse; nemo negnverit; Oh multipliée!!! tuner: ’
mum sine dubio ldiecta ruât.

PROPOSITIO XL-VII.
Oh I. Hoc qnogue theorema Pythagore. «se dicunt, qui-

oc inventa 101.an boum :hcrificium fecçriu. (pavanais! Âlrmr
Proclus dix-amie Pythagoricum vulgo hominatur. Quae cirez
lune rem de Pythagore! narrant, diligenter collegit Scherz.
(Dissert. de Theor. Pydngot. Argent. 1145.) et ex en Müller.
,(Syuem. Zuulnmcnltell..- et Ëvichtigern bisher behnnten Be-
weice des Pythagor. Lehrlatzel mit einer ausfiihflicheu Theo-
rie du Zahlendreiecke. Niiulb. 1819.) et hue fers redeunt.

l Plutarchul in Dialogn au oâôè L377 501w 1255016 ua’rnEm’zovç’où,

Sect. Il. p. 100. T. XIV. Edit. Hun. in habet:
Kan! Hvâ’ayôçus in) n47 ôauyçaïppun .3051! 50mn, 03’; «plus.»

’Jnoüünroc (Wyttenbacll. cuspicatur: ’Anoüôôwçoc)

.Hlem 11.4041769116 15 1505111653 1139510 yçéppa

une, t”; 1; lapuçèy 57510 flovfiwüp’;
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P a 0 P 0 s I T I o .XLvu. (Fig; 90.)

In. rectangulis triangulis , .quadratum ex latere rectum
angulum subtendente aequale est quadratis ex lateribus
rectum angulum continentibus.

Sit-triangulum rectangulum. JET, rectum habens
angulum BAT; dico quadratam ex BI’ aequale esse

quadratis ex BAI, AF. ’ *
Describatur enim ex BF quidam quadratum BJEF;

ex Bd, AF veto quadrata PIB, 9P (Prop. 46.); et
pet A alterutri ipsarmn BJ, T E parallela ducatur
AA (ProP. 31:); et iungantur AJ, ZP.

Et quoniam rectus est marque angulorum EJT,
BAH (Def. 30.), ad aliquam igitur rectam iBA, et
ad punctum in ca A , duae rectae 41’ , AH, non ad

si!" me). 156 Énorswotiamïaîc 3’009 ôüvaraa-Dicunt nempe

Geonœtrae: 1; ypuppr) 815mm; ni 10:91:17, ut exprimant qua-
aratum lineae aequale eue spath-raïs «cananéenne 11h! 0’901)v,

gîte 711165171441 flapi un? fluoient "Î: 15419021301176. Hic itague Plu:

mchus dubius est, en 0b banc propositionem , I. 47. au 0b
alim alignant, quae, ut nonnulli locum hune explicaqt, Id
theoriam parabolae pertinet, rectius autem secundum alios pu)
I. 44. euménda fuerit, sacrificium fecerit Pythagoras. Alio
loco wpnoamxuïv 719081qu1017 libr. VIH. cap. 1V. p. 349. -
T. XI. Edit. Hutt. Plutarchus ait: "Eau 7&0 à! 1976 relaps-
commérons Gswpy’pmn, 14512.01! 8è npoflbipaw, 16, 312527 slôûv

ôoâe’naw 3Mo rylrovn’upafidllew, et; pin: i’mw, n17 à? Hpotov’ 6’91

A; aux! tous"! 358119:50:91: 1950m 167 Ilvôuyâçav’ malt) 7&9 épelez,

ylaqmçéregav 101770 and pavamw’reçov toi; ôewçfifiazoc, 3 11W

hnêlflOI-lo’afll aînéôetfa raïs âne) à)? ôpôfiv 1’009 âwupévqy, Hic

itague propositionern V1. 25. eam fuisse perhibet , 0b quam
inventait) sacra feeerit Pythagore: , quae omnis confirmera vi-
dentur, haud catie certam esse famam , 0b quodmm inventant



                                                                     

1

170 « , snnunronym
311i se? mini flééî] vélite-val, très ëçeëfig 70min: thiols!

690aîç l’au; nocoûmw t’ai eüûaiaç 590: ânier 9; F11

«a? AH. J512 ce? mirai à; and si Bd 677 Je intis!
375 dans. Kai 5nd un] indu 1; 177:6 JBF yowiœ
qui 6716 ZEJ, 69199) p19 étancha, nom») n9ocusioâm
a) Ünô ABFt 67.77 (2’90: 7j «En; JBA 33.7] nichai ZET

Ëôïiv hm. * Kali chai [1’01] 30127 1; psy JB ni Br, 1;

à ZB fifi B11! 6150 31) 1) (Il JE, Bd dual fait; TE,

1) Verbal: mil in! ü"; Emmy 7; ,uèv JB 1.17 Bl’, z] JE 23
- 1j] B1. omittunt edit. Banc: Oxon. et habent tantum: au!
aux Mo ai dB, 1311, etc. Editio autem Paris. ea ex Cud. a.
recta addere vidant; i
flluleythagome sacrificium factum sit, nisi forte illud 0b
plut-a inventa plus ,semel repetitum esse, dicere velis. Dio-
genes Laertîm in vita Pythagore!!! VIH. segm. 12. in llabets
dîne) Je ’JnolÂâFwwçÎ â loyzarmôs Ézarôpflyv flûtai m3161! ai-

96wa , «in tu; Typhon 1; ônorsz’vovaœ 171.5119413 Tom! (3157111411. raïs

annexoient, zut sont 334’79apya 03111:9 ê’zov’

iHvlamIluâayôgrfi ’rô 1:59mkêç 539610 yeoïpyu

Keïr’ ùp’ 31:4; uhwfiv 1724175 5012131101517.

Endem fere refert Atheuaeus Deipnosopli. L. X. p. 165. Ed,
Ald. 1514. vol p. (118. Eanalechamp. Lugd. 1712. In vite
’aurem Thaietis l. I. Diogenes Laert. ait: Ha9oï TE ’Jîyvmlw

e 75014519515; [40:06er (Thaletem se.) (piot IÎapqn’ly, 7:96.701! xa-

èa79cïlpaz En) ripmmllou a; r9iywvov :3900qu7507, au) 19501:5
p05)" a; 65 Hvâayégcw qmoiv, 15750111! ’Jnollo’ôwpos 6 2.07;-

egmic. Diogeues igitur Laertius priore loco Prop. I. 411,311
Pyfllogorant inveulovem perspicue rohart, in tamen, ut etiam
ipse Apollodori anctoritate polissimum niti videatur, cuiul
Epigramma tamcn de sacrificio guidon] Pytlmgorae refert, at ’

, qua occasiune i6 factum sit, haud satis clare exponit. Por-
phyrius sen Maichus iu vita Pythagorae c. 36. refert: ’Eflov-
animas à? nous osaitww, 43s (paon, 505v, ai «Exezflédræa,
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easdem partes positae, Ianglilos deinceps duobus rectis
aequales fadant; in directum igitur est FA rectae
AH (Prop. 14.). Ex eedem tatione et BArectae Je

l est indirectum. Et quoniam, aequalis est JBI’ angulus

angulo ZEJ (Ait. 1.), reclus enim uterque, commu-
nis *addatùr ART; tome igitur JBA totiiZBI1 est
aequalis (Ait. 2.). Et quaniam aequalis est quidam
JB rectae BIS LB vero recta: BJ; duae utique

3551294131! roi; Jeôoywvîov 17,31 Énorsz’wovoow î’atw.dwa,u!yqv raïs

ns9tazotiaaac. Hic icaque, quamvis de sacrificîi genre subdu-
bitare videatur, inventum tamcn I. 47. clerc ad Pytlmgoram
itefert. Caeterum hi testes omnes recentiores sunt, nec ad
certain aliquam veterum motoritatem lectorem remittunt. Haud A
certiora nuit, quae Romani scriptores habenn ApudCicero-
ronem de Nature. Deorum i. HI. c. 36. legitur: ,,’Pytltagoras,
cum in Geometria quiddam novi invenisset, Musis bovem
immolassepdicitur, sed id quidem non credo, quoniam ille ne
Apollini quidam Delio hostiam immolai-e voluit, ne arum san-
guine adspergeret." Vitruvius Architect. J. 1X. c. Il. invcutum
Pythagoricum plenius quem reliqui describit hi: verbis: ,,Item
Pythagore: normam sine unifiois fabricationibus inventam ostendit,

et quem magna labore fabri normam facientes vix ad verum
perducere possunt. Id rationibus et methodis emcndatum ex
eius pt’aeceptis explicatur. Namque si sumantur regnlae Ives,
a quibus une si: pedes tres, ahan quatuor, tcrtia pedeaguinque
becque i’egulac inter se composites tangent alia aliam suis ca-
cuminibus extremis, schema habentes trigoni, deformabunt
normam emendatam. Ad ces autem regularum singularum
iongitudines si singula quadrata palibus lateribusV describfintur,
quad exit pedum trium lama, areae habebit pedes novem,
quad eût quatuor, sexdecim; quad quinqua, erit uiginti quin-
qua. Ira quantum arcane pedum numerum duo .qùadrata 62
tribus pedibus longitudinis laterum et quatuor efficiunt, neque
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BZ Éden alain. (incuba 511116952, un! ywvc’u æ] 6nd
JBJ rondo cg? «En; ZBF i217;- ficimc» &9a a; AJ fléau

1,1; ZF fin]. and sa JBJ r9lyww’ov rlfifZBF 19:70:5qu
v c’eût! i’otw. Km’ écru roi] (A? ABJ 19001700 timid-

am cd Bd na9allqlôy9uppov, fléau! se 7&9 ce]?
misois! 510w; mis! BJ nui à! mîç mimis situ nageai?
7417.04: sur; BJ, JJ’ 1017 6è nZBI’ 1917057011 ôlflléfi

mon! 16 EH sweoïymlw, fléau! ce 7039 milw rif
mirait! 510ml; m3! ZB au) a, cette adouci; situ noça).-
Mlmç cette ZB, ce? de trahi ïanw dmldam î’oa
(infime Émis" i’aov 0790: 5071 au? c6 BJ nù9œllq16-

mamans! 735 HB 137941716th. iOpot’wg 3è, êmëeviw-

pénien! mît! JE, BK, dstxfiæfiaezat ami c6 T11 7m-
9alÂy).dy9a;mow i’oo’u 193 E91” csz9ayui’vqr 510v signait;

BJET «99057va dual son HB,.QF cn9œyaivozg
Ïoov sushi. Kcu’ éon cd un BJEF csz9oîywalov «inti

fait; ET eiuy9mpèv, coi de HB, (9T (inti suiv BJ,

- l

tannins numerum feddit uuum ex quinque desctiptum. Id Pyo
1 thsgoras cum invenisset, non dubitans a Musis se in ea in.

ventione monitum, maximas gratias-agens, hosties dicitur

immolavisse." l
E quibus omnibus constate videtur, haud quidem testi-

mOniis ad summam antiquitatem pertinentibus, et fama cette
.satis constantv ad Pythagoram inventum propositianis I. 47.

V refeni, de sacrificio autem, quad feeisse’ ob id ipsum vel 0b I
aliud inventum Musis dicitur, natrum hecatombe, en minot ’

,fueiit victimarum numerus, quin etiam in omnino fuel-i: sau-
crificium’ cruentum, quad Pythagoracorum disciplina respueïe

nonnullis vifs est, au itaque forte bavent saltem e farina conf
Ifectum immolnverit, quad alias-etiam a Pythagoracis factum
legimus, nihil cuti habere ventes. i Caeiterum , quad ,veteres

I thlorm Pythagoriculin, id media «me magistral» nunth
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. t ,JE, EJ duabus TE, EZ aËquales suai, attaque
nitrique, et angulus JEJ anguloiZBI’ aequalisflbasis
igitur (Prop. 4.) AJ basî ZT aequalis, et triangulum.
ABJ triangulo ZET cet aequale. Et est guident
ipsius trianguli ABJ dupium EA parallelogrammum
(Prop. 41.),i’basîn enim candem habent BJ et incis-
dem sunt parallelis EJ, A11; ipsius veto trianguli’
ZBquplum qua’drauun EH (Pr0p. 41.), et enim rursus
basin candem habent et in eisdemisunt parallelis ZB.

l ET; aequalimn autem dupla aequaliai inter se sunt
i (Ait. 6.); aequale igitur est et pamllelogrammum E11
quadrato HB. 4 Similiter autem iunctis JE, BIC
ostendetur et parallelogrammum T11 aequale quadrato
9T. Tatum igitur EJETO quadratum duobus HB,
(9T quqdratis aequale est, et est quidem EJET que.
dratuniiex ET descriptum, quadrata vero HE, 8T
ex BA , JE; ergo quadratum ex ET latere aequale

sans. vocero solebant. De variis eius demonstntionibus ride
Excursum H. etlsupra-I. 41. Cor. 6. ’i

Cor. 1. Quadratum super diamante alicuius quadnti du-
pium est huius quadrati.

Cor. 2. In quovis triangule rectangulo quadrants: tanins
catheti saquais est excessui, quo quedntum hypôtenuue su-
pers: quadintum elterius catheti. 4

Ca r. 5. Si e Vertice trimguli recmnguli in hypotenusam
9 dentittatur perpendiculum, Quadrata segmentorum hypotenuslo
eaudem habebunt differentiam, quem quadrette cathetorum. ;

Cor. 4. Si e puncto quocunquc Prectae A8 (Fig..31.92.)
etigatur ad eam petpendicularis Pl, et e punctis huius tact»
quibuscunque E, Z ducantur ad J8 recta Ed, E8, pariter
que ZJ, ZB etc. Quadrata earum, quae exonda plancha E
ductae «un, eundem inter se differeutiem habebunt,’ac que-

. x
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111” tu; 694x (1716 zig ET nhvgcïc zngéymàiov in?
2012 TOÏQ (4’716 1457 13A, AF 2716119037 «190967043.

’Eu Jeu rois o’pâoywzjz’ozç-xai 1d 55179.

H P O T A 2 I Z paf.
’Eâv 1917611011 a; 02m3 [Luis 1077 713.5119053! rinçai-

7m70? ïoov cois (i716 10741 lamait! 1017 191;!de (W0
almvgaîy ringayuîvoœ’ ai mye-lopin"; ywm’a 15916 167

10m0?» mû zgtyahlo’u 6’150 70.51.?ch 69191; ëmw.

ngym’vov 7&9 1017 1B1" izô (2916 mais "je ET
grimpés tergéyœvov 1’007 Eau» moi; dnô 10341 Bd,

Aï 712.5119074! nigayw’wmç’ 157c», 511.6411915 iatw a;

[15:16 BAT 70min.
"H130: 7&9 tint; 1017 A amusiez; fifi AF 6153811:

71969 690d; a; .44, «a! 161’990) 1,; 13A 1’01] 1; M,

«(à ineÇcüxôw 7; 41’.  

drata earum, quae e quovîs alio pnncto rectale dl" ad A et B
duci passant, i. e. cri! E8 Q-EA q:ZB q-ZA (1:1?! q-I’Aq-
Cf. Pappi Collect. Mathem. l. VU. Prop. 120. Apollonii loca
plana l. Il. Prop. 1, et Thom. Simpson. Elem. of Geom. Bock
u. Theoë. 1X.

Cor. 5. In triangule aequicrum JBI’ (Fig. 93. 94.) si
ex une aliquo angulorum ad basin in Iam: opposimmdemittatut
perpendiculhm A], cri: summa quadmmrum omnium trianguli
laterum :12! 114-241 44-384 9. Est enim BI’qu’d (ri-B! î, et

JI’qdeFJÆl-f-Bdfi. Itaque BFQ-I-AI’q-l-ABÆ: Pli-j-
*2J.4CH-5qu. Est lues propositio Gregorii a St. Vincent.

, I. 25. 24n  Cor. 6. Si duo triangula rectangula haboam: summam
quadratotum cathetorum aequalem, aequales etiam cum: hy-
potenusac, et vice versa.

Cor. 7. Facile etiam pater ratio dçscribendiquadraü, quod

acquit: siq Immune duorum, miam; quatuor et gemmant n



                                                                     

un" PRIIUS. 1:75
est quadn-a’tis ex Bd; AI’ lateribus; ergo in ratan-

gulis etc. IP n 0 P 0 s î T I o XLVIII. (Fig. 95.)

Si quadratum ex urio laterum trianguli aequale est
quadratis ex. reliquis duobus trianguli lateribus; an-
gulus a reliquis duohus trianguli lateribus icontentus

reclus est! i i * ,Si: enim quadralum ex 11110, latere ET trianguli
JET aequale quadratis ex lateribus BA, AF; ’dico

angtilum 131117 rectum esse; i ,

Dutatur enim ab A puncto .rectae AP ad rectos
A4 (Prgp. 11.), et ponatur rectae HA aequalis .441,

etiungatüi.’ JE .
aliomm quadratornm, quorum lama data suint, dam nempc
duo piimlxm laiera data sub lingule recto iunglmnu’, ductaeque
hypotenusne ad terminum eius entamant atrium Paritel’jllb
angulo reclo iunginw, et nova hypotenusa ducimr, atque in
pergitur, dum adhuc data lamera supersunt. ,

Cor. 8. l’a-rital", dam daubas limais inaequalibus, [and

ratio inveuiendi id, quo plus potes: major, quam minot, vel
ut aliter dicamus, datur ratio invanièndi quadratum, quod m5-,
quale Bit idifferentiae duotum datorum quadratorum. I El’igalur
nempe ad punctum exn’emum lineae dame minoris peipçndiçu-

1mn, et ex airera eiusdem minoris lineae terminD describawr
circulas radio, qui aequalis si: lineae datae maiori, abscindet
in: e perpendiculo lineam, cuius quadratum aéquale est ex-
cessui quadrati lineae mainris super quadmtum hune minon).

PROPOSITIO XLVIII."
0 b3. 1. Propositionis huius, quae conversa est pucea-
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l l o176 * szmenronum - i
t Km! ênel î’m] 11min! ai AA fifi AB, ïtrov En! ml

ni aïno 1779 AA cambrant! ægiot’nô mit; AB mergu-
yaîatto. Kowôv ngogxet’aâw «:6 ciné mais AF urgé-l

ywvow me? taïga ciné raïa! 4A, AF ramifiant: î’tm En)

rois, dm; 1ko BA, AF mezpayaivoæ. ’AÂl’oÊ’ colt;

".1451! ciné raïa; AA, AI ïtmv ËO’ŒÏ ’16 tinô cois JT,

6901i paie êtnw 1; «En; AAF renvier cois 8è aïno n54!

BA, AF i’tIov étui tu; aïno mis 131" , tintiusnat 7&9-
zô d’en and "fg AF wwça’yva’u î’trtw êtnl mg? tintî

on"; BF næçayw’mp’ dis-n nul nlevgâ 1; A11 wfi Br
301w ïmr mi ênsi î’tn] 501242 A4 ni AB, atout?) 3è
a; AF, Mo M ai zlA, AF Ü’UO’ËWŒIQ BA, AF âme

aloi, mi (fétus a; AF fléau zy’ BF ïtnr plantiez 590

t c9] and AAF yww’çt rif tinô BAT 6’017. ’ÛQÜW) 0è 7;

denüs, aliam demonstratîonem lmbet Proclus, dum ’nempe

,ostendit, si angulns BAI non foret iectus, ex tandem rectite
11’ parte, ex qua est B, I construi passe aliud triangulum re-
ctangulum, cuius singula lattera aequalia forent lateribns trian-
guli [A513 quad veto fieri nequit ex I. 7. Alium modum
banc propositiouem demonstùndi vide infra Il. 13. Obs. 5.

Obs.,"2. Quum, ut éd I. 115. diximus, ad dimetiendùs
figuras quascunque, adeoque etiam ad dimeüendn quadrata alia
quadrata mensuras loco adhibere soleant, v. c. (lundi-arum,
ouius singula hmm oedem longa sunt, et quod pr0pterea In-
de!!! quadratum appellant, ,invenietur, ut facile demoustrari
potest, area quadrati cuiuscunque, si exploretur, quotios latm
eius quadrati, quodhpro mensura sumitur, contineatur in 1n-

I Ter; quadrati propositi. Is exiim) numerus in se ipsum fluctua
iudicnbit numerum àuadratorum pro mensura sumtorum, qui n
in proposât-0 quadrato continetmn V. c. si lattis quadràti ali-
cuius si: septem pedum, continebit illùd septies septem, i. e-.
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E Et ,quoniam aequalis est AA rectae A13, aequalei
est etiam. quadralum ex AA quadrato ex AB. Com-
mune addntùr quadratum ex AF; quatlrata igitnr ex

14:4, AF aequalia sunt quadratis ex 13A, AF(Ax.2.).
Sed quadratis ex AA, AF aequale est quàdratum ex
AÎ’ (Prop. 47.), rectus enim est anguius AAI’; qua-

dratis vero ex 13A, 1AT aequale est quadramm ex
Br, in! enim sumitur; quadratum igitur ex JI’ ne-
quale estkquadrlàto ex BF; quare et iatllS Afllateri
BF est aequale; et quoniam aequalis est AA rectae
A8, communia autem AF, duae utique AA, AF
(luabns. 134-1, Al" aequales sunt,.et basis AF basiBF
est aeqùalish; angulus igitur (Prop. 8.) AAF angulo i

I

t

quadragintn novem pedes quadratos. Hinc. etiam factum est,
ut numeri in se ’ipsos ducti numeri qtlatirati vacarmtur. Iam,  

.veteres et Pythagomei maxime multi in eo factum, ut nu-
mems n’es integms eius indolis ifivenirent, ut summ’a quadra: t

torum duorum aequalis esset quadrato tertii humai. ltanempo
ex nostra pitopositione laura trianguli, quorum hi numeri lon-
gitudinem metiuntur, efficient triangulum rectangulum. Ta-
les numeri sunt verbi causa 5. 4. 5. Est enim 5.3-4-4.4a--5.5.
Genel’nim autem inventiendio numeris eius generis vaine ex.
cogitatae unitiregulac, quérum alignas in, ut hodie soient,
expressas hic subiungemus. Unaîzi Proclus and Pytlxagornm
refert, quae hue redit.» Sumatur pro uno cathare numerus
impar quicunque (2114-1), pli). altero cacheta numerus, qui ,
profit, si a prioris ’nu’meri quadrette unitatem damas, et, quad.

(QnË-I-Éin-I-i -1

2reliquum est, b’ifal’iam dividas vol 2n2-F2n),

et pro hypoteuusa denique «numerus, qui profil, siinumeri

. l M



                                                                     

1784 ’ ELBMENTORUM I
tint)l AAP 0’919») tige; mi 1; tint) BAF. ’Etiy tige:
1917641011 ami ni ëârjg.

i

l
primo sumti quadrato unitatem addu, et quod prodit bifa-

-’l 2 [in 1 1(li-Fil:2n2-o-2nq.t). Alia regula,n’am dividas

quum ad Platonem refert Proclus , a numero pari initium fa-
’ cit. Sumàtur numerus par quicunque (211) pro une catheto
.et pro altero quadratum dimidii eius numeti uniate mul-
ptntum (112-1), pro bypotcnusa autem quadratum dimidii nu-
meri uniate auctum (nil-FI). Mia regula in liciter: Summ-
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Liman PRIMUS. 179
BAT est aequalis. i Rectus autem AAT; reclus igitur
et HA 1".- Si igitur trianguli etc.- A

tut duo mimai inacquaies quicunqu’e Gagb) et sumatur pro
une cathare differemia quadratorum earum (bî-aî), pro al- »
tem duplum eius, quad prodit une [in alterum ducto (îab),
denique pro hypotenusu summa quadratorum mimer-arum isto-
mm (blé-a2). Alinm regulam generaliorom babel: Euclide!

iin Lemm. 1. ante X; «’50. Quels omnis hic verbe indienne
1

sufficiat. Conf. etiam Erreurs. Il. ad I. 474
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(Liv nagallqiuiypumtow ôgâoyaimov nsgts’zœâat
lénifia: 17716 6’150 1034i niai 6937:1! yww’av 71591810110057

nitratât. , --
fi. [lands de naga17.1;).079ti,u[tov xwçt’ovntâv nsgi

"fa! dttipugov mimai naga).24;2.oyga’ppwv si: ônoîov

0th 0th rois 61102 naganinætu’paoz 74:01;th 2112511700).

D E F r N. I. ’
Quum, ut ad I. 45. diximus, ad exprimendam aream figua

rarum Idliibere soleant quadrala, nominatlm ad inveniendam
arum parsllclognmmorum rectangulorum (quae brevius rectan-
gula nominabimns): quaerendum cru, queues id quadratum,
qùod mensura loco sumitur, ipsum am aligna-eius pars in
hui rouanguli poni possit, i. e. quoties latus huius quadrati
ipsum. au! eius par: in bai rectangull continealnr, et deinde
quoties taries eiusmodi -qundratorum ipsa aut eius) pars de-
termimta in rectangulo un: super alter-am poni possit,
a e. quotiu idem lattis quadrati ipsum zut eius pars
acromion: in altitudine rectanguli commenta, qui duo
numeri in. se dual ostepdet numerum eiusmodi quadra-
tornm un yttrium quedrati in rectangulo tontentornm. Hine

-- Qu’un factum est , ut eadem , quam pro signa multiplicationis
adltibo’n calent, nota, nempe x uuntur etiam ad daignan-
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.EUCLIDIS
[ELEMENTOHUM

LiloERr siEkcuNDusz-j

«- DE FINIT-touts.
1. omne’parallelogrammum rectangulum contineri
dicitur sub duabus rectum angulum continentibus rectis.

2. In omni Vparallelogrammo unumquodque earum,
quae circa (liâmetrum sunt ,. parallelogrammorum .cum
duobus tcomplementis gnomon lvocetur. ’ V à

dam rectsngulum, quod sub duabus mais ètmtinetur. lm .
v. g. rectangulum, quad euh. rectis A. B continetur, indics-
tur per AXBjutjam ad I. Def. 30. diximus. Aliter etiam
parallelogramma littoris, quibus punch extrema diametri no:
untur, designare soient. Praeterea moue: Scarburgli.,. Geo- q
muras dicere, Irectam passe aliquam figuram , quum quadratum
recue’ïeqnale sit si figurât! (ne ad L. 47. diximus) et pinter
am réera; passe valiquam Égal-am; quum Irectangulum sub

intis mais requale sit figuras. ’ ’ i i

. . i . DEtFIN. IL,Gnomon primum dictas est pro indice battologii salais.
dehde etiamIrob’Ii-gune similitndine’m, pro matir w!" dui-
bus regulîsxaubïi’anguio recto imam-ù; darique paritër obfigûné

similitudihemymti hic, de en palailelogrammi pûtd,"quae-,
derme» mentant. quidam diameufum saut; finaHeIogntnü

z



                                                                     

182v aluminant":
H P O T A 2 I 2 ci.

lBéa Je: Mo 6606M, gay-9g" 63 si «316v
de du 01mm flvâgmzw ni neotsztipsvov 69190-
760109 «inti n57 669 fictif 4’007 inti un: sa tînt;
aïe équine "à flétriroit n59 gagnoient! «quelqu’-

vuç Moyum’occ. ’ t la
üEmaow Brio «idem: ai A, Bl’,1ud taquinât»

si BP si: E1013 zani tu A, E mincît:- 1570, du cd
13ml «à! A, BF neqtsxdpsmw 4590016th au»! Goa
1g; n 6716360 A, Bd accouplois? dpômvt’p. au
se? ciné suiv A, 4E, ml è’u a; en"; un A, En

711.90 nie tinô coti B tfi BP 91963 690d: i BZ, -
ami nitrât» ri A à»; 1,5 EH, ml du? pèv un? H si
Br septillyioc filât» a; H9, ôtai 6è n50 A, E, P

. si EH «cotillon: hâtant? al JE, EA, F9,
"Iotw de éon 16 B6 ont: BK, 4A, E9. Kui

bu t6 piot B9 et; 6nd 1071! A , En negtéxnm ne?
169 tint; si? H3, BI’. 3’01] a); 0; 13H si At 96 6è

mon SUPOI’OIL mm, quand: "sur lit, planque libri
neundi tamponnions. Ammoniac, Algebne et Gebmctrin
(emmenas me (onde «in: lPlld Bulumum mouchant,
Gaston Arithmflicum, flocon pinne huius libri propositio-
ne! uithmuiea demomtmae laguntur, que. etiam vidas est
in Elem. of Geom. cf Euclide l)y Billingsley London 1510.
tuileau. etiam 1d Arithmeticam vol Algebram huron: pro-
pocitionum applications habent .Chvius ad IX. 14. Boucan,
Tuquet. in sur Elem. ediu’oue, etÏ Christ. 8mm. in des un-
vorglpielllicbdn Kmtbiichem, Nümb. 1610. p. 41. .

. a.) en! guaranas Id Algebrun. au: Arithmetican pertinent,
Aval armureries baillis!" demeurant pas». nec

t et! salirons, mi Chvius, Tampons, unique me videu-

tq: (Câlin W noble a. a. w. un
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PROPOSITIO,I. (Fig.135.)

Si sint dune rectae , secte Euerit» autem-alter: ipsa-
mm in quotcunque segmenta; rectangulum contemplai] ’
sub duabus. mais aequale est eis rectangulîs, que sub
linea n0n seçta et unoquoque segmentoruln continen.

(un. i JSin: dose rectae A, ET, et secte. ait ET malin.-
quc in A, E punctist; dico rectangulum contentum
sub A, Br aequa’le esse rectangulo peuh A, Bd 4
contenta, et rectangulo sub A , JE, et rectangulo,
euh A, ET contenta. 1 r

Ducamr enimja B rectae ET ad rectos BZ (I. fifi
et pomtur rectael A aequalis B11 (l. 3.), et per H
quîdem rectae B11 parallela ducatur H9 .(I. 315; par
A, E , F veto rectae EH parallelae duçantur 4K,

EA, T9 (1.31.). , LAcquale igitur est B9 rectangulis BK, 4A, E9;
et est quidem B6 rectangulum sub A, RIE-conti-

v

p, 280.). Geometriap ope nos imagera, et quamvis etiam illud
negari haud posait, numerum eiusmodi propositionum admo-
dum, si cui volupe sil, augeli pesse, id lamer! neutiquam
eo valette debet-, ut omnes huius generis propositions tan-
quam minus neçusarias e Geometria exclutlamus. Sun: anime
laliquae earum et fore omnes eae, quae hoc libro continen-
turi, pet se insignis pet omnem Goometriam utilitatis. et re-
liquis propositidnibus quum plurimis brevius demonstrandis
et voterum Geometrarum libris intelligendie inservinnt, unde
dolendum est, en! a plnrimis recentiorum mathematicorum
iibris praetermitti.

PROPOSITIO I.
. Obs: En liaecpropositio ces"! spccialis eius, quem ha-

buimus I. 38. Cor. 4.
1
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184 I nLEMI-ïu’nonum
«BK zô 67:6 zob! A, Bd, neglëzsrm MM j’aie ünô
un HB, 1M, 1’01] 0è î; 13H 1;); A. 16 6è 4.11 a;
15m5 W57 A, AEQÏU’); 7&9 4K, zoüæ’ è’arzw fi EH,

111i 41’ Mai En épelais 16 E9 16 1.7716 1051i A, EF’
16 âge: ünô 11.51! A, BF 1’001! 5012 11,5 ce 237:6 A,Bd,

and qui aîné A; JE, ami è’u c317 «MJ A; ET. ’Edv
15590; (Job mi, tu? éërjç.

x

H P O T A à? I E 13’.
’Eâv Eüâeîog maltant) zlclyâfi-oîg èïtvzs, Id 6m; tufs

01179 aux! éxaæéçoulwîw wlnylwoîwv nsgtsxôywœ 69:90--

7uïwa ébat 302i 793 ciné tufs 67.73 161091701179).

Eüôela 7&9 7; A3 78111M600!» aïs-5111p zend c6
T 017.108Î0’V’ 157w, au 16 15716 1067 1113, BF flegmati-

www âgôoyuîmov,,.unoî «mû 6nd 1161! BAI; AF aze-

gtezoyéyov ôgüoywm’ov, îoov fini 191 «’36 mis dB
.

cezgaywwp.

C0111. (Quod ès: apnd Commandinum, Clavinm, Boa:-
mannum, Pfleiderer. in Scholiia ad librum Il. Element. Env"
clidis Tubingae 1797. 98. 99. S. 2., e quibus fere omuia, be-
nevole Ipermittente earum auc’tore, vol ipsis auctoris verbis
vzel brevîuk aliquantum depromta surit, quae ad hune librum
notavimus.) Si fuel-in: duae Ireczae lineae, quae secentut in
partes ’quotcunque, rectangùldm duabus .illis’u’ectis contenta-m

aequale erit rectaugulis simul; quae unaquaque [parte unius
l ad unamquamque partem alterius applicata continentur.

Cor. 2. Si basis H9 si: muliiplex quaecunque rectale
VHK v. c. aanIIK, m nomme numerum integ-rum, paralla-
Iogmmmum rectangulum sub EH et 119 aequemulrjplex est

’ rectanguli au!) EH ct HK, i. a. exit BIÏXHüzm. BIIXHK,
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netur enim sub HB, BF , aequalis augem Bleectac
A; BK vero   rebtauguluxn sub A; Bd, nominaux-

  enim sublHB, En, aequalis autçm EH rectae A;
1111 veto rectangulum sub i4, JE, aequalis enim
11K,  hoc est (I. 34.) EH, rectae A; a similiter etiam
rectangulum E9 sub A, EF ; ergo rectabgulum sùb
A, BF aequale est rectangulo sub 11, Bd, et rectal].
gulo sub,.4; 11E; ë: rectangulo sub 11, En Si.

agnat singent. ’ -
.1? a 0 P o s x T 10 n. 0:15.136.)

Si recta lixxeajâecetur utctmque, rectangula sub t0"!

et attaque segmenteran contenta   aequaîia supt flua-

(haro totius.  
Recta enim A3 Secetur 11:chqu in F pumcço;

dico rectangulum sub 1113 , BI’ contentum, cum ne.
ctangulo sub Bd, 111’ mutante, aequale ’esse qua-

drato rectae 113; ’ l

quad v9! ex ipsa Il. Prop. 1. vel inde pater, qliodJ. PrnP.
35. C91; 2. etiam lacixm label. in ,I. 38., Lui ad cam’pmjwsi-

tioncm diximus. Cf. Pfleiderer. 5. 3. *
Cor. 5. Quodsi eedem modo altitude EH Sil muîziplox

quaecunque alterius mame HZ, v. c. :nXIIZ, rursns n de-
notante numerum integnufi, cric rectangulum sub EH,H9 
:m.n.IIK)(HZ. Cf. Pfleiderer. g. 4. v

coi. 4. Quodsi jam-o fuerit liKuHZ, adeoq’ue Mx
HZ:HKQ, cri: rectangulum BIIXHQ-Zîn . n.IIK(1. CL.

Pfleidèrer. fi. 5. ’ ’ l
Cor. 5. Denique, si mzn cri: BHXH9:m3.!IKü.

Cf. Pflcid’ereru 5. 6..
;



                                                                     

186   igçnmzuronum W
’Avayaypdqzâm 1&9 (37:6 ni; AB znpoîyœvov 16

J4EE, fia; 0718-0) ôte? (un? P ânerie!!! Çaîy .44, DE

pagaillyloç 9; FZ. i704w 20;" çà Æ mis JZ, I’E’ and 8cm cd
pin! AE çà 67.6 mis AB zægéywvow c6 6è A2 16
.6756 cuir B11, AP motexôpwov o’pôoyaïwtw’ flaqué-

zemc ph! 7&9 6nd raïa! 444, AIT, fin] 6è 114 zfi
44E? 16 0è EE 16 61:6 ABLLBI’, (tu) 7de9; BE ni
1B? 16 Jeu ûnô ubi 1L4, 21T, perd 1017.0956 un
11E, Br, ïoov 601i 14,5 (4’716 mis AB cergayw’mp.

"Béa! (2’90: 9636m and 102 éâfig.  

up o TAXIS. 7’-
’Eaîy eôôeîa nuque?) rprflyi aïs è’wxe, t6 15m;

finis 51913 and 576g mon numérwly negzezo’psvov 0’9-

a9oyœ’mov ïoov 301i un? ce 6716 Wh! Œpbæjpdïwv negu-

Zopt’rgu 6919074011131) and t9; ciné 3:01] apoezçqyëvou

Ipîfpmoç utgayaîvgu,

ÈROPOSITIO Il.
0 b a, Haec pr0poaitio listât praecedçntis çasum specinlem,

que scilicet recta proposita in duels tamtam parte; aecatur, ea-
denyque altorum si: lama rectangxdorum ad totam et ad ipsjus
segmenta applicatorum. Quod etiam gîtera, quam expouuut,
demonsu-atione immun: Campanus; Peletarius, val sols, quam
trudunt, Schenbelius, Tacquet., Barrov. Applicationem pro-
porit-i inm exhibe: l. 47. Cf. Pfleiderer. 5.

’ C o r. Si bifariam Iecetur JE in Z, exit, 0b rectang.
drzzn in. 35.), rectang. 482241:2EJXJZ. Cf. Pflci-

dater. 9; 8. ,Cor. 2. Parka", si recta JE secemr in quotcnnque par-
tes, rectangula sub totafet’aub singulis eius segmemis limul
acqualia 31m: quadrato rotins JE. Cf. Clavius, Scheubelius,



                                                                     

pçà .r 1.1351! sECUNDUs, 18!

3* I iDescribatur enim ex AB quadratum AMER (I;
46.), et ducatur per F airez-uni ipsaium A4, BE
parallela rz a. 3.1.). ”
1 Acquale itaque est AE rectangulis AZ, TE ; et
est quidem quadratum AE ex 11E? dz veto rectan-

A gulum sub 3A, AF contentum, continetur etenini
sub 4.4, JT, aequalis autem AJ rectale 11E (LDef.
30j; vero rectangulum sub AB, B11, aequalis
enim 13E rectae 1113; reççangulum îgitur sub 12A,
1111, cum rectangula aub AB, Bl’, aequale est qua-

drato ex JE. Si igitur recta etc, A i

PROPOSITIO in. (Fig.137.)
Si recta lixiea secetur’utcunquè, rectangulum sûb

tata et une segmentomm contenium aequale est rectan.
galée sub segmentis contenta, et quadraïo çx praedicto
segmenta.

n

phi. Quidam ipsam Prop. 2. in exiuncinnt, Campanus,’ Pe-
lendits, am) Cf. puaient, g. 9. .   ’

C or. 3U Si recta ,secetur in [miles quotcunque’, quadra-

tum totius aequale cit rectangulis aimai, quae au!) singulis
partibus ad singulaa applicatis continuum, Cf. Commandinus,
glavius, Pfleiderer, 10,

PROPOSITIO un ’ ’ y

Obs, 1. Haec quoque propositio specialem exhiber Il.
Hop. l. casant, quo nempé proposiza recta in dans tantum
partes «catin, parallelogrammouçmqne rectangulprum, ad t0-
mrn et and eius segmenta apylicatopam, brus alternm est uuum
impuni segmenwrum, Eodem redeunz aluna demoustntiq

p
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iEv’âéIa 1&9 a; 11E Tnjvrfoôœ ais è’rvxe aunai ni

T’ légua, (in 16 «inti maïa! AB, ET negtextipwov 69-»

fioyaivtov 1’604! étui w; 6nd caïn JT, TE nagtezov-
fléau,» tigfioywyt’tp, naze? 1017 (inti 12,79 ET wagaynivo’ut

’Aælaïsygtx’tpâw 7029 dnti fr]; TE. Œngdyitwtw 16

T JEE , nui, 301100) æ; Ed in) 16 Z, mi t’ai mû
A ônozégtgz n77 T A ,’ EE nagélbfitog: 771190» ai AZ.

Iam! à; écru 16 AE rois 1111, TE’qu’ ému ni

(têt! JE 16.6916 mît! ÀB, ET neètaxtipwoy 693’0-
ytu’wtw, neqtæ’zszat plat! fig Üflô 105v .AE, EE, 2’01]

i à): EE zy- BP zô ùè 11;! 16 15926 n70 21T, TE
ion 7029 AT ni TE’ T6 ôè’ dB ni (inti mis TE u-
!zgtt’yawow 16 aigu «inti 11511 AIE, ET nsgtsxtipwov
ôgâoyw’wov ïaovi fiord «11,5 Ünô zain! A1", TE nagie-

zope’vtp ôgôoywvltp pas? TO’Ü (inti Tfig TE zezçayuiwov.

-’Eoivvoïçœ eüôeîu Mai 1d fiois.

l

r I 11130124212 6’.
iEtiv nicha» 79mm») 1511107191); ois ët’UXE, 16 oËnô

(:7179 (finis næçtx’ywvov ïoov and mi; Ta (inti un un,-

fuiwv utguyttïilmg, nul 74,5 819 «inti un! zymothww
négtsana’mp tigâoymw’ç). ’ r

Campani: Peletarii, Clavii; prier Scheubelii; sala Tacqyeti,
Barrovii. Cf. Pileiderer. 5. 11.

Obs. 2. Caetarur’n prositiOnes 2. 5. quamvis Prima
imicomprehensae, nominatim ainÈ dubio .pnuncintaç fuerunt,
.in: immediate casent ad iusus occurrentes paume, nec, quod
Austin., qui in ca ra Ramum (Sahel. Mathem.Francaf. 1599.
l. X. p. 89.) praecessorem habet,x asçeritlExtlmiuat. cf du:
En: six Books cf Euclids filaments Oxf. 1785. p. 56.) viticsae
quadmti ab rectmgulo distinctioni aux, quad .Ramus ait, iu-



                                                                     

,. i Linzn’sncuNDvs. - 169
Recta enim dB secetur utcunque in T; dico re.

ctangulum sub dB, ET contentum aequale esse rectau.
  gulo sub AT, TE contento, cum quadrato ex ET.

Describatur enim ex TE quadratum TJEE ’(I. V
46.), et producatur E41 in Z. et par A alterutri ip..
earum TA,- B.E.parallela ducatùr AZ (I. 31.).

t Acquale igitur est rectàngulum AE ipsis Al, IF;
et est quidem rectangulum 14E sub AE, ET contentum,
coniinetur etenim sub A8, EE. aequaliâ autem 13E

xrectale 13T (I. Def. 30.); A4 vero rectangulnm sub
AT’, TE, aequalis ienim. 4T rectae TE a JE autan
est quadratum ex TE; rectangulum igitur sub dB,
’BT cantentum i aequale est rectangulo sub JT, li];
contento, cum quadrato ex f8. Si igitur recta etc.

PROPOSITIO 1v. (Fig.138.)
Si. recta linea secetur utcunque, quadratuni tatin:

aequale est quadratis segmentorum et rectanguîo bis
in!) segmentis contenta.

x

échine logîcae originel-n fichent. Via. I. Def. 50. I. 51. Il. 1.

Cf. Pfleiderer. 5. 12. i -
maronna un,

Obs. i. Ex aliis huius propositionis demonstrationihua
saquent: maxime notari meretur, quum habenc Campanule. Pu-
lelarius, Clavius, TacqueL, Buron, Sclieubel., in qua tamia

,bis ’fepetitur. Nempe JBqàAZ-l-I’E (Il. 2.) et [am .42...

i . l
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190 ELEMENTORUM
Evâeïn 70:9 796M") 7;. JE tapinât» t6; è’wze

mati 16 T’ léywrô’u 16 6776 mis JE Isægtiyw’yov ïoov

à") mon tu" (i716 nia! JT, TE niçayaiwtg mi un
(iiç 6716 suiv AT, T B nsgzsxopt’mp ôgôoymz’titp.

’Àygycygtitpâm 769 tin6 zig 11E îsægoiyw’uov To

11111313, ami êneÇetizâw 7; Ed, haivôilalilui’u 705 T

6n016’9gz vair A4, EE nagdlhfloç 77100) 7; T HZ,
616 6è C017 H abottées: 167v AE, 11E nagdiiqlog

67.067; 6K. h lKai étui nagoillqlôg’ Étrmi 7; TZ 77? A], niai
eig cuirois" êpne’nwœuw 75 Ed, 75 ëuz6g yœm’a ni 67:6

’ T HE î’tm Étui 77; 311769 mi 0571611177106 Tîil’lifloïjIAB.

par 1; 6n6 .4417 .1; 67:6 .4171 sa.» un]. me; fiai
77151196 7; BA .44! sa.» an;- ami 7; 69.617113 aigu
yeoman tu? 67:6 HEP 307i» i’tm’ 65976 mati 7111er0? T

Br nisvgçi a; PH èmiv i’a1;. 24m .; 71341 .FB 7.;
HK 3min ilùîjgiîi 6è T11 1?; EX? mi 7; HK (ion ftp;
K13 567w foc," 206771511904! tiëâ ëmi 916 THKE. .1570)

7677. (in ami 6919671671041. iEmei 7&9 maçduqlo’ç 804w

à; TH 77; BK; ami si: mitât: allumai ci TBO ai 6’94:
6776 KBT; BTH ronfla: âvàiv 6949m6 526w Yvon.
’0956 6è 67:6 KET- 69194) tiga fiai 75 6716 ETH.

« 1297.? fiai ai oinsælowtt’ov, ai 6m; TEK, HKE
» 694ml ahuri 691907641104! 61’904 ÊGTi 76 T HKE. ’Eôelxz’h]

titi mi 3067115119077 761967071104! bien 501i, and êtnw
6’716 fait" TE. du)? 7ml 6670i 6-6 hui 76 OZ munific-
47611 301:, and ètnw (i716 mis (9H, mûr, è’o-tw 6’776

777;; AP coi taïga ÛZ, ÎK 73796761116 6776 763113413

Jura-.in (in a.) quàm TEzjl’XI’B-l-I’Bq (n. 3.);
Initie 4B WTq-I-QAI’XTB-l-I’BQ. Cf. Pfleiderer. 5. 17;

Oba. 2. Corollarium apnd Ellclidem huit: proPositioùi



                                                                     

Liman nounous. .191
Recta enim linea JE secetur utcunque in T; dico

quadratum ex 11E, aequale esse quadratis ex AIE TB
et rectangulo bis sub ,AT, TE contenta.

Describalur. enim ex ’AB quadratum .IIIAEE’U. i
46.), et ’iungatur Bd, et pei T quidem alter’utri ip-

sarum 11.4, EB parallela ducaturATHZ (I. 31.); pet
H vero alternai ipsarum 11E,- JE. parallela tincàtur

9K (I. 31.). rEt quoniam pataude est TZ rectite. A], et in ip.
sas l’nçidit Bd exteriot’angulus TEE aeqtialis est .
interiori et opposite A43 (I. 29.). Sed 11413 angulo

î A134 est aequalis (I. 5.), quOniam et lattis 13.4 lacé-i Ï

A4 est aequale; et angulus TEE igitur ahgulo 17’311
est aequalis (l. Ax. 1.); quare et latus ET laterivlv’fï

iest aequale (I. 6.). Sedv TE quidam rectal: est
àequulis (1.34.), TE vert) rectae EK (I. 34.) et ÏÎK
ig’itUr ipsi KE est aequalis (I. Ait. 1.); aequilatemm
igitur est TIIKE. Dico etiam et re’ctahguiutu. Quo-
-iiiam enim patellela est T H rectae EK. et in ipsas
incidit TE; anguli igitui KBT; ETH duobüs mais
sunt aequales (I. 29.). Remus autem est KET;
reclus igitur et ETH. Quarei et oppositi T HK;
HKB recti sunt (I. 34.); [rectangulum igîmr est
T HKE. a Ostensum autem est et aequüaterum;
,quadratum igitur est (la Def. 30.),- et est ex.
TE. sEx cadem ratione’ et OZ quadratum est, et.
est est OH. hoc est ex AI: (I. 34.); ipsn igiturfl

, Idiunctum ex interpolations ortum Putat Austin. p. 57. Illud )
amen 0b &equentem in demoxistrationibus sequeutibns appli- ’
cationem (in sequente statim adhibetur) ab ipso eleme’ntorum
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TE dolai; Ktxi inti 1’001! 207i 76 AH 797 HE, mi
a... .6 AH .6 6776 un AI, ne, am 7.29 7; HF
1,1] TE’ mati .76 HE d’oc: ÏUOV ÊO’Ti .197 6776 mais) 11T,

TE’ irai 69a AIT-Î, HZ ïtîtt 501i tu": die 45716 nia! AT,

TE. "Eau 6è mati toi QZ, K 7æzgtt’ytrwa tin6 fait!
11T, TE’ toi tige: cintrages Toi GZ, TK, ÂH, HE,
2’00; êori- rois ce 6716 10h! AT, TE tetçayuialmg ami
197 diç 17716 T1479! JT,)TE nsgtszoitévto ôgâoyœm’tp.

i t r !
pillai tu 16000!ch GZ, T K, API, HË 62.04! t’a-ri to
AJEE, 6 Eau 7:6 6nd nie AE teegtiywvov’ 76 aigu

r t a r ,, , . w y ! -une "je JE engaywvov mon êfl-ILTOtg ce une Tan! AT,

- u 1 - - ’TE engaytziwmç Mai tu: 619 lino ton! 1T, T Ensole-

y st , r t n v - . u ( .zonent» 0919034011190. Env aga cola-cm un 765:7];

KAI AAAJZÊï). ’.
Jls’yw, (in t6 67:6 771c 11E tszèéywvov 1’604! sorti

vois ce 6716 raïa! AT, TE zstgttyui’uozg ami 797 dis
6n6 mini 11T, TE nthEXOluè’îlg) 6919607œ7’t’q).

I

s

) .* 1) Editio Basil. etiOxon. pal-ira ac Parisiensis luisent
lune alteràm demonstratiopem, quam 652.1615 val érigé 3222;:
inscfibunt. Eadem etiam adiecta est in vel’sionibus Zam-
berti, Orontii; Finei, Commandini, Boermmtni; t afin-
rumquc,’ eamqne solum, rime omissa, intubent Clavnua et

- Ban-rom Peyrardus observas anc aiteram demonstratidnem ex-
aratam esse (in codice a, ut videtur) in chatta paginae cou-
tigun. . Caeterum, quum * a priore eo tamtam discrepet, quad
leqtlillllalçm angulorum I H8, HEP inde infant, quia trian-
gull neqmlateri et ad A rectangulilBAJ angulus ad basin se-
nüssis est recti (I. 32. et I. 5.) ideoque ti-ianguli ad T rectan-

uli 13TH, tertîus angulus FHB pariter semissis est recti, in
quo ad analogiam Il. 9. et 10. composita est, jute cam pro
a xu’ia halicte videtur Pleidererus l. c. Diss. L p. 6. 5. 16.

e quid tamen deesse videatur, nohu’mus cum loco ana
movere.

nuctore notatum fuisse censen potest, indicePfleiderer. S. 18.
qui additl haud generatim , quod Austin. asserat, corollafia et



                                                                     

LIRE-R stamnos. W 9 198
EZ, TK quadrata ex 11T, TE suint. Et quonîam i
aequale est AH rectanguloIIE, et est rectangulum
AH sub 11T, TE, aeqttalis enim HT recrue TE;
et HE igitmr aequale rectangulo sub 14T, TE; redan.
guis igitur AH, HE aequalia aunt rectangulo sub-
ÂT, TE bis sumto. Stmt autem et GZ, TK que.
drata ex AT, TE; ergo quatuor OZ, TE, AH.)
HE aequalia sunt quadratis Jex JT, TE et rectan-
gulo- bis contenta sub ÀT, TE.7 Sed (platinai-:971,
TK; AH, HE totum saut. ÀAEB, quad est’qua.
diatum ex AB; ergo quadratum ex AE aéquale est
quadratîs ex JT, TE et rectangulo bis contento sub

11T, TE. Si igitur recta etc. ’ v .
ET’ALITEH.’

Dico quadratum ex 14E aequale esse quadratis ex
11T, TE et rectanguio Contenu) bis sub 1T; TE. s

duliices propositionum demonstratioms connecti in ennemis;
Caeteruin Clivius addit, omnis paraildogramma cire. dime-
trum quadrati, etiam "extra quantum produonm, quuhvie
non habeant’cum quadrato angulum afiquem communal),
quadrant esse, dùmmodo laura earum lateribus quedrui sinh
pat-allah. Praeter flint! conoliu’ium midi passant saquentin. g

Cor. .2. Si ÀB in I bifariam secetur, rectanguluiu AI
XI’B transibit in q’uadratumidimidiae lîneae .48. Exit itsque

AEq:4.4Tq, vel quadratum cuiuscunque rectae «quia-est
quadrato eius dîmidiae quater sumto (Ciavius ,i Bal-rom, But--
mannus), vel etiam bis rectangulo sub quadra: latere, et la-
teris dimidio et .vice versa. Cf. Whinon. apnd Tacquet.

Pfleiderer: 5. 13. U ) t xCor. 3. Summa gaula-atomm deum murant 41’, me.

V N
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194 ELEMEN’ronUM
xiEni 769 mis 71677,79 mmygwpfig, inti i177; ËO’Ii’V V

tri EJ 7,7? JJ, i011 507i mi yww’tt 7; 6776 JEJ 7;?
6776 JJE’ nui ànsi nav76ç 7977091101) ai mais glandai
durit! 6996m i’oott eîoi, 7013 JEJ 6’907 7975767107) ai

7ptîç 701711077, ai 6nd JEJ, JJE, BJJ, dv0211
6936m Mat daim. ’0996 6è 7; 6776 EJJ, lainai
titra ai 15776 JEJ, )JJE Ime? 6919i i’oat 51’07” ami
tian! l’eau êm7e’gtx taïga 77641 6776 JEJ. JJB 75,17!-

» and 507w âgt’hiç. ’09497) 6è 6776 ETH, ici; 769

5677 ,73; êæl76g ami cinatlavrtt’ov 7fi 77965: 7g? 11’ lotnèi

tige a; 6776 THE ’IÎHZUélti 507w 693fig- il"; ciste a;

6776 T113 ywvt’a. 77Ï 6776 TEH’ (397e mati nitrgti tr;

.BP PH 70.2. 70.», un .j. .77.) TE n; HK
507w jar], tr; titi TH ni EK’ Z06n).et’çov tige: ëo7i 76

TK. "Exstdè ami 691967! 7’67! 6776 TEK y07111777"
7579717077041 6’907 ËO’Œi 76 TK, nui 307W" 74’776 77,27 TE.

du)? 7d 77676 dfi ami 76 OZ 757967707261! écru, ami
507w i’aou 7qî oin6 77,79 JT’ 7d 6’907 TK. QZ 76706-

yanwi 7’077, and 507w 2’007 7oîç 6776 767i JT, TE.

Kait’nsi i001! .t’trti 76 JH 795 ÏIE, uttt’ Pou 76 A]!

76 75776 7077 JT, TE, 707] 267i 769- 0; 1111 ni TE,
ami 76 -EH tigtt i’otw 507i 797 6776 70671 JT; TE’ 7d

aigu JH, HE i’tm 307i 775 dis 6776 7th JT, TE.
"E077 di ami 76 QZ î’tm 7019 (i776 70671 JT,:TE.
76 tige TK., OZ, JH, HE i’aa 307i TOÎÇ 7e 77’776
7074! .11: 7’12 mi .9; et. tin6 7.37.41: TE. 142.702

tungar minot est quadrato summae earundemlrectarum, duplo
rectangulo sub ipais comprehenso. Cf. Pfleiderer. 5. 19.

Cor. 4. Quum etiam si: JE qzze-f-JK-i-ZKtJTq-F
JBXBP-l- Arx Baffin-74.434. Ar)xBr(u.1.) erit itaque
quadratufii rotins JE; ntcunque in 1T divisas, aequale que;
Illico nains punis A!!!” et rectaugulo situai; quod sub alterd

l



                                                                     

Luna secunpus., :195
Qdoniam enim in eadcm figura àequaliè est

rectae AA, aequalis est et atigulus ABAangulo A43
(I. 5.); et .quoniam omnisTtrianguli tres angùli duo.
bus rectis a’equales suht (I. 32.), ergo tria. guli ARA
tres anguli A131] , A24B ,l BAA dûobfis rectis aequalës

surit. Rachis autem .BAA; reliqui igitur A84, Ale
uni recto aequales 511m; et sunt aequaleè (I. 5.); uter-
due igîtur ipsorum ABA, AAB dimidius est recti.
,Rectlis est amerri BTH , aequalis enim est interid’ri’

.et opposîto angulo ad A; reliquuà igitur H8 dimia
dîus est recti (I. 32.); aequalîs igitnr est THÉ :mgn-

les .ipsi T 13H ; (pure et latus BT ipsi TH est aeqüale
(I. 6.). Sed TE quideni rectae est aequalis, I’H
vero rentas BK (I. 34.); aequilaterum igitur est
Habet .a’utem et rectum àngùlum’ TEK; quadratuni

igîtut est TK (I. 29. et I. Def. 30.); et es: ex TE;
Ex eadeÈn ratione et 02 quadratum est, et estaequale
quadrato ex AT; ergo T K , OZ quadràta sünt, et
suntlaequalia quadratîs ex AT, B. Et quoniam te;
ctanguhim H aequale U est Vractangulo HE 43.) y
et est rectangulum sùb AT, TE; aequalis est
enim PH rectae TE; erit et EH aeqüale rectangula-
sub A T, TE; ergo AH, HE a’eqixalîa suint ci, quad

, bis contîrlxetur sub AT, T B. Sunt autem et TK. -
QZ àeq’ùalia quadratis ex AÎ, B ; ergo K; GZ;

AH, aequaliaI sunt quadrattis a: AT; TB et
sëgmen’to I’B et sub botius AI? ac prioris Al" aggiégato’ con:
tinetur, Ve! (nomme Pelemrio): si dua’e’ recta’e ixtaeq’ualen

fluerint, quiadratlim maioris AI? simul aequàle est quadùto mî-
heris 11T, et rectangulp s’ub ipsum summa (AB-l-AP) ne
diffefentià (PBzAB-AT): eel dnorum quadratorum’ ina’aqunà

liant diffei-antia aquilin est tectangulo sub summa et difïerenth
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7d Ï K ,j OZ aux) 1d AH, 11E 52.04! 3611 je) Æ, 3
(au! [inti aïs AB 161941701410; il; d’oc: (1’716 Tic AB

"7905702701! ïaov in) zoîg u 457:6. 1457 AT, TE ne
fourchus au! K19? 629 6m; 1157 AT, T B negtexopé’i’go
6900mm’gn. ËOmp ê’ôet daigna. A

T I140 P I 2 M A.
’Eu 6’15 uléma! (pango’v ëww, au à! vois campas

yüvotç qulotg titi nsgi n24! dzêtwtgoy nagaÂÂyMa.

ygappa ingéywvoî Ëô’tul» t

Il P 0 T A 2 I 2 é.
’Eoîv Ïs’ôâeîa ygappufi wpma’îfi si; ïtml aux! (bien: ,

a; 6756 caïn! déit’tmv zig 31.979 Tfloyfld’pow nagzexôpzsærow

690071:57:04! peut 1017 tint; 19,79 fienté!) n54! To,U(l;1’
zezçaydyou 1’004! hm 797 aïnô mis ifiwa’ag’ remua

706119).

laterum ipsorum. Cf. PÈgiderer. M. 20. 21. Immedîate hoc
corollarium démonstràt, et vicissim exeoPropositibes IV-VIH.
deducit Angelus de Marchett’is Euclide reform. Libluni 1709.

Cf. Pfleiderer.’ S. 22. - .
Cor. 5. Haec propositio. ut Scheùb’elius indicat, valet

etiam de plqribus segmentis. Nempe, recta AI) divisa lin quou
liber segmenta, erit quadratum rectae’ AB aequale summae qu..-
dratorum omnium segmentomm, additis duplis rectangulis in:
ter duo quaeclmque segmenta cbmprehensis. Cf. Pfleiderér.

5. Q4. V VPROPOSITIÔ .v.r
Obs. 1. Quum ait AdXAB-I-quzrnq, val 44X11:

:113 q --fd Q, sic mum A]: AP-f-I’d :BT-l-FJ et 21.8:BP-
1U etiamex hac propositione idem consequitur, quod Il. 4. Cor.
4 habuimus. Bine vicissim ProP; 5. ex; Prop. 4. Cor. 4. emm-



                                                                     

LIBER secunnus. .197 ’
Irectàngulo bis contente sub Al", T B. ÀSedl T K, 925
et AH, HEgsunt tbtum AE, quad est. quadratum ex
AB; ergo quadratum ex AB aequale est quadratis .ex
AF, TE et rectangulo bis euh AI, TE contento.
Quod oportebat ostendere’n

COROLLAanM
Ex Îüs evidens est, in quadratis spatiis, parallelo-

gramma  circa diameuyum quadrata esse.

tPROPoser)v.Œgœæ î
Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, fe-

ctangulum sub inaequalibus totius segmentis contentum
cum quadrato rectae inter, puncta sectionum aequale
est Iquadrato ex dixnidia. "

dais conseqnitur. Cf. Pfieiderçr. 56. 26. 27. Gilbeit. I. c.
Mien! fion-o huius propositionis demonstrationem ope Il. à. et
Jl’. 3. I. 36. et Il. 1. habent Maurolycus, Tacquèt., Barrov. Cf.

PHeidrrer. fi. 28. et alfiam adhuc ope Il. 1.», val etiam H. 4.’
Cor. 5. et 11.3. GrogonaSLVincent. (Opus Geometr. quadrant?
circuli et sectionum Coni Antverp. 1647. p.57.) .Cti. PfleidereÊ. .

M. (32-44. .
’Obs. Z. Si A! consideretur ut recta sacra uteunque in-

r, 0b ÎB::.AI’, et del’B-IVSAP-PJ, l. Il. Prop. 5.
’ etiam in enuntiari patarin Shectalinea sccetul’utcunquerectan-

gulum sub tota et sub differemia partium, una cum quadrato
tuttis minofis, aeqnale est quadrette partis maioris. (Marin.
Ghetaldide ra olutiona et oompositione mahomet. libr. Y. t
Romane 1630. p. 2. sq.) CE. Pfleiderer. 5; 29. - A I

Cor. 1. Si recat A1? in aequaÏia A]; P8, et macquant! Il,
lBsecctur, rectangulum sub segmèntjs inacqualibuslminus est qui;



                                                                     

198 ELEMENTORUM
Eüûeîa. 7619 Tlç fi AB 16111661911) si; pèv ïaa

nard 4rd T- sis Je (Ïwaa mati 16 4’ laya). ou 16
ont; tu?» A4, 4B nepæzôpsvoy o’gâoyaîàuov. "au;
me? dnô 7qu T4 78190:7de 1’004; èaû 793 çËnô zig

çeæçaïuîwp. 1 ’ x v ’  
gAvaysygoEQâw 7029 (inti mais, TB ceïgdïwvov 10

TEZB. ami énaçaüxâw 1; BE’ and du? ph! (mû 4

ôàozëgçt 1051! TE, BZ nquunlog 519w 4H, (ME
(9è 1017 G 65107599: raïa! AB, EZ naçdüylog fixât»

KM . au! mêlez! (ME 1027 A ôîIOïÉQç euh! T4, BM

flçedMfl-os 7110m fi 4K; ’ I
dratq dimidiaemectae (X’Vhistou. II. Conf. 1. in Tacquet.Elem.
Euclid.Geom.*Rom’. 1745.), vel, ut Papi-ms rem exprimit (Lem.
xm; ad libr.Ap01lonii de sème... rationis et spatiiOxon. 1296.

pXLIX.) reçtmgulum ATXTB (id ipsum enim est quadratuxn
. dimidiae B17) mains esttqmvis alia, segmentis quibuslibet aliis

eiusdem rectae contenta. Cf. de Maxim. et Minim. geom. di-
vinatio in quint. Com’cor. Apollonii anet. Vincent. Viviaui.
Florent. 16,59Âp. 105. sq. Thon). Simpspu. Essai sur les Max.
et Min. Theor. I. Elem. de Geom. Paris. 1755. Il). 123. sq.
Cf: Pfiçidçïçva sa!

Cor. 2. Quum tan: quadrnti ex T12 quant rectanguli A4
XJB perimeter ait :2113, Prop. 5. simulieviucitur, parafie-
logrammum rectangulorum isoperimetrorum maximum esse qua-
dratum (Thom. Simpson. 1. c. p. 174. l’HniIier de relatione
mutua çapacitatis et termiuorum figures Varsov. 1782. 28.
Pfiejderer. 5. 34. Gilbert. l. c. p, 281.)

Cor. 3. .Et, cum 0b altitudinem maiorem (I. 19.) panel-
1elogramn’mm rectaugulum mains sit quocunque pataude-
grammo obÂiquqngttlo isoperjmctro super eedem basi; isope-
t’imetrorum Parallçlogrnmmqtum quorumlibet maximum cri:
quadratum (De locis solidis secunda divinatio geometr. in 5L

. libres Aristaei, anet. Vinc.’ VivianiTlorent. 1’101. p. 57 sq.

[Manier l..c. p. 6. Pfleiderer. 5. 35.). I
4
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Recta enim aliqua.AB secta sit in aequalia quidam)

ad T ,* in inaequalia veto ad 4; dico rectangulum sub
A4, 4B contentum cum quadrato ex T4 aequale
esse quadrette ex TE. ’. t

- Describatur enim ex TB quadratum TEZB (I.
1’16.) , et iungatur BE; et pet 4 quidem àlterutri ipsa-

mm TE, BZ parallela ducatur 4H (I. 31.), pet G ,
vero alterna-t ipsarum AB, EZ parallela Encans:
KM (1. 31.), et rursus pet-A alterutri ipsarum TA,

Bi" Parallela ducatur AK (I. 31.). 1 t
A Cor. 4. Ac quidam, cum sic T :AJ-AÆAJ-BT

SET-B4, excessus, quo Parallelogrammum rectangulum
aequalium, lacet-nm 41’, PB supers: rectangulum quorumvis
segnxeutorum iùaequalium 44, 4B eiusdem rectaeAE (Cor. 1.);
sen, que qouratum superat quodcunque rectangulum isopo-

. rimetrum non aequilaterum (Cor. 2.), aequalis est quadrette,
[cujus latus T4 est differeutia laterum singulorum quadrati et
rectanguli h. e. excessns. longitudinis rectanguli super laitue
quadrati, vel lateris quadrati super latitudinem rectanguli. Et,

111mm si (Fig. 140.) ex puncto A abscindatur AI----B4, si:

. , . , . 244-134 , ,recta 41 m I’ bnfauam secte, adeoque z , , eut etiam .

qu-AJXABSPJQ i. e. z quadvato, suint latus est se-
midifferentia [stemm contiguorum rectanguli. Cf. l’Huilier
1. c. Pfieiderer. 9.. 36.)

Cor. 5. Secetur 4B (Fig. 41. a et b) in alia insequa-
lia AH, BII in puncto Il remotiore a puucto bisectionis,
quum est A, in ut sit FII)I4: cric AHXIIB-i-Ilfl’q:
BPq-JAJXJB-I-I’Jq (n. 5.). A: 1719174., (I. Cor. 46.),

itaque rectangulum AHXIIB(A4XJB, quad est Paypi l.
c. Lemm. XIV. Idem tradunt Bau’ov., »Viviaui c. Cor. 1.)
VVhiston. , Bsermannq Pfleiderer. M. 37. 38.
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Kai être) ïaoy Sorti ni TOI maçanhfgiwa 195 .GZ

nageait-guipon, 3064161! agegusleôœ, «a; 4111s 52.011
0790: fui VTfiI .529) 697.4Z 5’001 êtr’u’v. ’AMci se T111

Il); A4 1’001! Emily, 8nd and Athgî TE Émis! (in).
tu) et; AA aigu se? 4Z ïaov écrin Kowôv nQoç-*
«84’600: ce 119.51.07 aigu 16 A9 14:3 NEOWtzipow 13

ïeov écriiez. ’AÀM. se ph: A0 cd 6nd mais! A4, 41?
Sushi, 101g 7&9 si .49 7;!) 4B- and 6 N50 aigu 74:03-
(un ïeaç être) 11,5 ont; A4, 4B. Kowôv agogxst’uôœ

çà AH, 3 ’êasw ïaov nô 15766 mît; T4° ri aigu A750

z ywipœv and c6 AH î’ea envi wifi 15m1 e054! A4, 4B
nsgzsxope’mp 76919070111110 «(à tu? cinô ttfig FA figea-

yaivtp. ’Alloi 6 N30 y41015000? and se AH 5107
I

1) Itn edd. Paris. ex ced. a. Editîones Basil. et Oxon. ha-
bent: 31ml in 16 ,40 a; dz :.u’ 4A î’aau in), et infra post
1’01] yak) 1; 49 177 48 adduirt: 16 Æ 24, 4A: Ennui N50
MW, , quod eedem ledit. ’ *

Cor. 6. Et quum etiam perimeter rectanguli AHXÉB
* maneat :1419, panet, iseperimettorum pai’allelogrammorum

Rectangulorum non aequilatererum illud mains esse, enlias
latera contigua, sen longitude et lçitude minus a se inviceln
diEferant. Cf. Pfleiderer- S. 40.

i s Cor. 7. Quum ,I abscisse AP:BII, ait PII differentia
segmentommi A11, BII , semidifferentia FII:TP, adeoque
etiam reçu PII nota sit.iniaequaiia in 1’, et iuaequdia in A,
aritll’qu-PJXJÏI-l-ilwq (Il. 5.). Hinlc (Cor. 5.)..411x

nwiædxdnsJuæzzdxdatanLe.4nansP4

. r I 411-113X4]I:-:.AAX4.B. At (F 1g. 141. a.) P4:PI’-I-I’4:--2---1-

d-BJ . i nul-H1? 44-13443-- °I(Fig-1tl. b) szlâr-wz-flÇ-T )

).411- 3 44-124puiterque (Fig. 1’41. a) lH--- H-F ’ z-î’Æ-*(
z.
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È: àuoniam aequale est compiementum m com-
plemento OZ (I. 43.), commune nddatur 4M î to-
tum igitur FM totî 4Z "aequale est. Sed FM ipsi
’AA aequale est ,s quia et AT ipsi TE est aequaiis (I.
36.); et A11 igitur ipsi 4Z aequale est. Commune

,addatur T9; totum igitur A9 ipsi N50 gnomoni
aequale est. ’Sed A6 quidem est rectangulum sub
.44, 4B, aequalis en... 49 ipsi dB, et N50 igi.
tut gnomOn aequaiis est rectanguio sub A4, 4B.
Commune addatur AH, quad est aequaie quadrette en:
T4 (Il. Cor. 4.); ergo N50 gnomon et AH aequa.
lia surit rectangulo sub A4, 48 contente et quadrato
ex T4. , Sed N30 gnomon et AH sunt,totum qua-

et (53.141. E0411: PPwI-FI: I141 dz’ï’ËÎH-B-FÆËË ,

Semper icaque spatium, que rectangnium sub segmentis 4.4,,
Bd, in quae recta 4.8 dividitut pnncte A propiore puncle
bisectienis I’, excedit rectangulum sub segmentis AH, En,
in quae eadem recta AB dividitur Kpuncto II remotiore a
parlote bieectionis (Cor. 6.), son, que Iectanguium AAXJB,
cuius latent minus inter se diiferunt, excedit alterum isope- ’

’Terimetrnm AHXIIB, ouin: laterum differentia’ maior est,
aequatur rectangulo PAXAII sub summa se differentia semi-

’6ifferentiaru,m laterum centiguorum utriusque rectangull. Cf.
. Pfieiderer. 5. 41.

Cor. 8. Et quum (il. 4. Cor. 3.) quedratum summae
duuum scutum semper mains si: summa quàdratorum earum, a
il: ut differentia aequalis sit duplo rectangulo inter istas recrus
cemprehenso, fiel haec differentia tanto miner i. e. summa
quedraterum duarum rectarum eo propius accedet tu] quadratum

(minnr) (mains)(maior ) (minus)
ctfluguium inter istas tectas comptchensum. itague aluminai

summae earum, adeoque ce flet, que est n’en
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202 l ginmnN’ronun
En; 16 TEZB 14519057va ,55 sans! 6756 fuis TB-
16 aigu 67:6 mais] A4 4B neetslôpevw 691907037405!
pas? un? (inti mis T4 745190:70:in î’oov Étui 11,5 (1’756

1129 tsigafiivç). ’EaÎv aigu 660550: mû ni êonç.

JIPOTASI; sa
ËEdv nuisis: roumis?) 1,10737? (fixa, amusai si

tus mirfi sciâeïa’e’n’ süâst’agi ni tinô 1&9 611:9 061!

efi 7190911641167?) aux! whig noogxsmémyg nsçtszâfiwov

ôgâoyaiwow [.06th toi? (27:6 truie financiez; recouraient)

1’601! 3013 fifi (inôWfig oyyxewéwjg En se tipi-
ost’aç ml mis neognsmç’wyg (Je citai mais 6704796;

(feint estourbie). p

duOrllm quadratornm eandem datam laterum summam habenq
tium minima erit, si latere ipsorum fuerint mutuo aeqnalia
(Cor, 1.) VYliiston l. e. p. 51. De eedem hac propositions,
quae est Euclidis Lomm. post X. 42. adhuc infra ad Il. 9.
Cor. 1. sermo erit. Cf. Gilbert l. e. p. 281.

p ’ Cor. 9. Si duale rectite ’aequales in dividantul: imputes

inaequalesï, ut rectangulum sub partibus unius aequple si:
reçtangulo sub partibus alterius, orant imine partes partibus
alterius respective matinales, rosier maigri, et miner minori.
Cf. VVhiston. et Gilbert, l. c.

Cor. 10. Quum non. tantum, ut Cor. 5. vidimus, si:

.-A4-.B4 144-342 ,* verum etiam BIETL Il. 5. etiam in
. . Ami-.134 q 144-134 q ,expum1potest:( 4-2- :AAXAB-l- fig.- i. e.

quadratum semisummae duarum imequalium rectamm eeqnale
est rectangulo sub ipsis bis rectis, une cum quadrato simidif-
ferentiae earum; vel: exçessus quadrati semisummae duarum
inaequalium rectum-n super quadratum semidifferentiae earum
qequalis Lest rectangulo sub ipsis bis rectis. Cf. Pfieiderer.
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tintant TEZB, quod est qtiàdrstum ex TE; rectan.
gulum igitur sub A4, 4B contentum cum quadrato
ex T4 nequale est quadratq est TE. Si igiturreçts etc.

1? B 0 P o s I T10. V1. (Fig.142.)
Si iectb linea secetur bifariam, adüciatur auteur

aliqua ipsi recta in directurn; reçtengulum sub tota,
cum adiecta, et sub adiectzi sententun’i cum, quadrato
et dimidia saquait; est quadrette coinpositae est dimidis
et adiecta tanguam una limes.

r V il
A

I n

55. 31.î 52. Simni pater, ut hoc obiter dicamus, duatum re- l
ami-nm inaequalium 44, B4 maiorcm 44 aequalem esse 41’
rF-IZ vel BIH-I’4 i. e. semisummae earum simul cum semi-
difierentia, minorem B4 contra 1311-514 la. e. excessui semi-
sunimae super semidifferentiani. Cf. Pfleiderer. 5.150.

gnorostrto VI.
Obs. lAlias propositionis huius demonstratiopes habexit

Angelus de Marchettis, quvius, Barrov. et Tacquet. e l. à.
Cor. à. vel e Il. 4. et Il. 5. vol e Il. 5. vol e’ Il. 1. et 1L2.
petitas. Cf. Pfleiderer. M. 46. 48. 49. 57. 58. Es maxime,
qua, Clavio referente, Mauritius Breseius , regius matliem. di-
sciplin. in Acsdem. Parisiensi professer, utebatur, simplicitate
sua se commendat. Ita nimirum ille: Sumatur (Tel). V1. fin,-
145.) AI::B4, erit 14:44 (I. Ax. 2), adeoque IBXB42:
44X43, et 0b PAzTB, etiamIIIL-LI’4, unde (Il. 5.) [Ex
B44-quzrdq, adecque AJXJB-i-quzmq. cg. me, .
dater. 5. 49., Caeterum, si recta. .44 ut in punto T utcunque ’
secta speetetur, 0b 173.7413 et B4:I4-FB:F4-AI’, p.1-
rite; emergit propositie, quart; ad 11.35. "Obs. 2. vidimus: si
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 204 zumzu’ronuu I
Eæîâsîu 7029 lus AB rewpæièfiw (fixa min? la; F

domanial, apogxcioüw 03’ fus (wifi GÜÛGÎŒ 67v. 43151561019

l’ai BÆ M70), au r56 6216 fait! A4, dB fisgtexo’Mevw
dgôoyuîwov perd me? (5916 1729 FB zeïgayaîvo’u 4’007

étui 14,5 (inti flic FA 1894276790. .
’Avaysygdqîflw yak) 11’116 min FA zarçâyœmw in;

TEZA, mi 571355151002 o; JE, and ôte? MW «0’13 B
Mmez’o’u 621916992, 1051! TE , AZ napoËlÂqÂbg 57’100) 1;

BH’ (hâle)? mû 9 omoec’ov 61107:5ng 1051! A4,
naçdÂÂylog 771190) 1; KM’ nui in ôte? mû A 69101699: ,

Wh! 131,,le néeéllæylog fixôw’fi AX.
’Enei oÜvïfïâJâLêoüv a; AI’ w? TE, ïaov étui aux!

cd A41 195 r9.*14w.zgzzâ F9 «ses 02 î’oo’y am;-

ami v6 11A âge: 596 QZàniv ïoov. Kowô’y noos-
aeiofiœ 10’ FAT 510W 0’591» 76 AM 1:97 N30 74’05-

pom’ ëmw î’aov. 1.41on m6 AM. étui ’56 67167157

.44, dB, 1’09] 7059 êmw 15 .4111 mg; JB’ ami (Î N50

) ) U a   -aga va’pœv (ces son cg: vnô un! A4, dB 7158918-

reeu lima secetur utounque, rectanguhlm sub rota et sub diffe- . I.
routin partium ,’ una cum.quadralo partis minoris xaeqmlem
quadrato pantin maioris. Cf. Glnetaldua, IIFrigoniua in cum;
Mathom T; I. Paris. 1644. p. ’18: sqq. Pfleiderer. 5. 50.

Cor. 1. Quum si: 44:1’4-1-4rzm-l-Br,’ Mara
-BP, etiam ex hac propositione idem profil, quod ad Il. 5.

, Obs. l. et Il. 4. COR 4. dictum fait, nempe qu-I’qu
(r4-l-P3)X(rd-PB). cr. Pfloidcrer. s. 51.

Cor. 2. Quum si: differentia rectarum Il, I’d-zdr
Aval Br, pariterqu’e differemia rectarum Il, BJ:BI’, Ve],
ut aliter idem dicamus, qùum rectae .44, Tl, B] Sin: con-
firme alidunetice proportionales, Il. Prop. 6. , haec quoquo
cpntiuetur (ut Isaacus Monachus: Schol. in Euclid. Elem-
geom. tex primes libres Argentor. 1579. in Schol. ad Il. 5..»
quad et apnd Cpmmandinum 601531. b.) exstat, [minque
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Rems enimhaliqUa A3 secetur bifariam ad punctum.

.1", adîiciatur. autem ipsi aliqua recta Bd in directum;
’ dico rectanguluml Sub A4, dB contemum cum que!»

(Îrato ex TE aequale esse quadrato ex Ed.

Describatur enim ex ÏJ quadratuîn FEZA (I.
46.), et iungatur JE, et per punctum quideni B al-
terutri ipsarum IE,. dz pàrallela ducqtut EH (I.
31.); par 6 vero punctum alterutri ipsaruïn 4111, E2
parallela ducatur KM (Ï. 31.); et adhuc per A 3L

, iterutri ipsarum TA, JM parallela ducatur AK(I.;I.)»
, Quoniam igitur qequalis est 44T regtae ÎB,iaeq11ale

est Iet .411 ipsi TO (I. 36.). Sed F9 ipsi GZ ae-
quale est (I. 43.) ; et ,AA igitur ipsi ÔZ est aequalea

e Commune addatur Il"; totum igitur AM ipsiiNEO
gnomoni est aequale. Sed AMÀ est rectangulum sub
14.41, dB, aequalis enim est 4M ipsi dB (Il. (30134.);
et îgitur gnomon N50 aeqùplis est rectanguloesub

Clevins et alü observant): Si ne: rectaeflsint continue arith-
metice propbnionales, quadratum. media: aequàle est’recmn-
 gulo sub extremis, cum quadrato .diËferentiae utriuwe extra
m3111!!! ac médiane. Quod idem Wetiam ex 1L 5. consequimr,
in du: (vid. Fig. ad Il. 5.) A], 131:1!4, «a; [nuiter
un: continue arithmetice proportionniez. Cf. Pfleideren 56.
52. 53.

. . Al AI Al B ’Cor. 5. Quumsitfd: Ë- ---A----;--J, et ’I’Bsn

--BdLaz- , etiam ex hac propositione idem consequetur, quoâ

l 14-3 qIl. 5. Cor.’ 10. nempe esse AdXdB-i-(T

A! Bd q, , -, quae ptopositio terminia tantum differt ab cd,
quum Cor. praecedente habuimm. Cf. Pfleidercr. 5.. 55. fifi-
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23.403709), o’güoymàlt’ço. ’Kotvôv agogxsz’abœ 16 VIH,

a , u Q. r 1 p e ’ I I r e vu c uo un"! wov T19 une mg TE zsïgbzyuraiqr me aga mm
1071! A4, dB negzezo’psæiov ôgûoyvîrzliou [nard un?

. ’ ! v . Î ,1 j e u p1 Î«no ",9 TE zargaywvov mW son tu,» .10 7vaow
s . ’ . v --..*.«a; up AH. ’AMcÈ ô A40 va’pow m2 16 AH

67.041 Sud a; TEZJ terga’ywrow, 3 3mm! 12’716 11,7;

! , - I
T 11° To taïga 157:6 Tan! M, dB negzsxoluwml 0’900-

. ! I e . .- I .y01111011 para 10v 037:6 mg ÏB ŒGTQuwaO’U ïoov Sari

.. I e . r , :4 -. . e19: une 1719 TA æszgaywvço. ’Eâw aigu même: ami
1d E5179".

Il P 0 T A 2 I 2 . e
’E’  ’0’   n97 7 a le de? ion! au aux ygaywn] qu,- Iy mg 87118, æ ( ne

n Il .l î î .î A. Ï v .a; 0M; and ce ou]; 51109 ranz ’rprruumwv, me: tw-

I a! A- i ï -empirâmes: mazpaywva, me: étui 14;: ’16 âzg 177m 11,:

62m mi un? eîçwoe’vov flammes nagzszopëvgu âg-

* ,  ’ j a r e - q n fi . t , .1. IÜogwwlp au ’59: une mazoutai; Tfl’IjflaÏOQ ze-zgaym-ugu.

COI. Caeterum facile patet nexus, propositie’num 5. et
6. I. IL, quae eo tnntum diffeumt; quad in Prop. 5. punctum
A in ipsa ÀB, in Prop. 6. miton! in en prbductrl Saumur,
unde etiam uno enunciato cOmP’rehendi possunt: Cf. P114314

dater. .5. 59.  Cor. 5. Si pnnctuxh sumatur (Fig. 144.) remotius à
Ï, quum À, in rectangulis AHXIIB; AJXJB duo lutera
Contigùa eandem inter se differemiam :ÀB habebunt, crin
que AJÎXHB)AÀXAB; sumtoque JPL-2311, efit 14x
dB-Ë-PJXJIIEAIIXIIB, quod simili ratiche ostenditur et -
evolvitur ac Il. 5. Cor. 7. (Pfleîdcrer. 5. 166.) cf. Il. 10; 

Cor. 1. e ’Cor. 6. Conversae propositiemim 5. et 6., que sua:
Pappi in librum HI. cdniCor. Apolkmü Lemmau 9; il. 10.
(Colleet. Mathem. fol. 274. b; un.) vel 8. 7. 9. Apollbxâi
cmiidor. Iibr.  Octo open Edm. Halleyi Oxon. 1710. P. Î. p.
155. petite]: enlent. Nempe 1) si (Fig; 14.0.)1ïùnçiùm d in
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,14, 4B contenta. Conimhrie "addàtur 11H; Qùod I

. est aequale ’quadrato ex T13; rectanguhj’m igitu’r sub I

-AA, dB Contentum cum quadrato ex TE aequale est,
gnomoni NEO et  ipsî AH. Sed gnomon N50 et.
AH squt tomm quadratum FEZA, quod guident fit
ex TA; ergo rectangulum sub 114, dB contentu’ni
cum quadrato ex TE aequalë est quadrato ex 127. Si,

igitur recta, etc. l ’
s

PROPOSÎTIO v11.(Fig.145.)
Si yeeta linea secetur atomique, quadrata rotins et

 unius e segmentis simul sumta aequalia sur]: redan;
gale bis sub iota et dicto segmenta contenta , et qua:
drato reliqui sagmemi.

fecta A8 sitnm sit, silmtumqne si: aliud puhctum’ inter Â
et a, sitque a) Azxdn-Hu 4:13: «a, enitAF: . Nm,
quum ex hypoth.siL IMQ:AJXJB-I-PAQ, cri: PAq)qu;
adeo’que (I. Cor. 46;) FA)I’J. Unde ex 114 abseindi pote;
m (I. 5*.) rizm’, eritque (11.6.) dÀXAI-f-Il’qzzquç
vel dAXAI-l-quzl’Aq-zÀÂXJB-I-FJQ, adeoque 44x
AleJXJB, et, 0b altitudinem communeni .41 (I; Conv.
56.);EAIFAB , àdeoque 0b 17:12! (ilpr AI-I-TIr-ndB-I-I’À
i. e. JF:PB. Pâriter,» si sir; b) AdXzIB-l-quzi 1M, quo
casa samare non licet, esSe AP)F4, eût 113*121?! q-i-I
(PE-i-Fd)XdB (Il. 4. Cor. 4.) adeoque Adde-ç-mrL-g
r4 q4-(I’B-l-I’JXJB, vel 111x412:(r19.4.m) x43, adeoé

que 0b altitudiuem commulxem dB (I. Conv. 56.) 12:1’3 l
4421, veli, demta hammam L4, cri: AIL-m. Eadem ra-
fione, si 2) (Fig. 145.) punctum À in rectâ AB prochain
situm ait, cirque a) JdXJB-i-I’À 41:12! q, cri: FA(P4;
unde, sunna ex parte panai A, P1217, mit A in ipsa
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Eüfltîa 7&9 tu: ai ÀB ITE’FM’IÎG’ÛŒ aï; ê’rwze and

tu; Pommier 7.57a», 5m 1d (1’716 c054! A3, ET n-
4 1901701110: 3’005 èmi t9? me 829 179:6 rab! AB, Br nagie-

zopa’mp ôQQoyww’ça au). 79)" «4’216 vis; TA 181911747901.

’Aalaysyga’qnîw 1029 J936 77,79 111B enga’ywvofl 16

AJEB’ nui quuyeyg’a’qjôw tu; flâna. I
e ’Ezei 96v î’oov 501i v6 11H mg? HE, xowèv n90;-

uu’oâw 16: ÎZ- 52.04! 0790: 56 AZ 5M) ce; TE l’ami

ion” Td’ 0’590: JZ, RE ômÀa’oçcÊ Sou un? AZ-

’.dlÂcË 1d. AZ, TE J KAN 6’012 yæidpww au!) 16 TZ

inpéywvow ô .,K;1M âgé: 7410551101! ml tu; Ï’Z ôt-

nléawî être; moüle. ’Evu 6è TO’Ü AZ 61711de

and c6 d’âge 6nd. 10741 AH, ET, à"; y02913051;

me. ri, adeoque ex n. 5. JAXAI-l-IA 41:1’quI’Jq-3
JJx-JB-f-I’AQ, mais JAXAI:.MXJB, et 0b animai.
nem çommunem il! (I. Conv. 56.) 11:41), adeoque FI-
wnm-JB i. a. 11:12;. pal-3er, si b) si; MJXJIH-
1’3qu , quo casa sumere nonilicet, esse T11 (1U, cri!
raqerq-p-(rM-m)xzn (n. 4. Cor. 4.),4depque 41

* XJB-PI’B hm «14-04-1419)sz , val AJXJBL-(I’J-f-
48))(13, vel, 0b altitudinem dB communem, Adzl’d-felB.
Q. Conv. 56.), vel, denim éommuni 1’], A :PB. CT-
I’fleiderer. l. c. j. 60. et S. 191. Confa quae infra [Il ad 10.
Ohm 8. dicentut.

VIL’ 0:1". Huius pmposîtionis haud ineleganu est sequenl
demonsttatio, quam Peletarius Euclideae subiungit, ope figu-
ne, in qua omnes ptopositiom’s puticufae apparent. Eaudem
demomtratîonem etiam tradunt Fournier. (Euclid. Elem.
Libfi VÏ. Paris. 1654. Coëtsius (Euclid. Elem. L. V1. Amsn

1705.) Whislon. Pfleiderer 5. 81.f Caeteris nempe , ut in
Euclide: construction factis, describatur (Fig. 146.) super
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Reçu enim [aligna A3 sectu sit utnunqueîn puncto ’

T; dico quadrasa ex .43, BP açqualia esse iectanc’
gulo bis sub A8, ’31" contenta in: ’quadrato ex TA.

Describatur enim ex ÂB quadratum AJEB (I.
46.) ;, Et cOnsuuatur figura. ’ .

Quàniam igitur aeqnale est’AH ipsi HE (1.43.);
commune ,addatur FZ; totum igitur dz tqrî PE ac.  
quale est (Ax. 2.); ergo dz, TE ’dppla sunt ipsîus
AZ. Sed AZ; TE simt gnomon KAM et quadra-4
mm TZ; K13! igitur gnomdn et TZ dupla mm:
ipsius dz. Est autan: ipsius..AZ duplum et ’reetama
31mm: bis contentum. sub 1B, ET! aequalîs enim

ENqudramm .ENOH (Ï. 45.). Etna: fiasque .43 «in-Blàl:
JE-I-EH:AZ-I-ZH-I»N9. Sed 0b 43:12. (I. 4.3.13;
BEL-:EII, est 42.4.2111 ergOçqurl-BFbWNGÇQ
rectangi ABXBÎ-t-ÀI’Q. I Alinm ndhucil demonnrationçm

habcnt Scheubeliua, Claviul, Tacquet., Ban-rom, Vivianif
(a. louis soliflis L. n; zpmp; os. p. 29. q.) ranimât;
S. 82. ex IL propositionibus 5. et 4L deductam. Ex 053. l;
ad H. 5. 1103!:er propnsitionem infert Ange]!!! de Marchçm’hh
PBçîderer 5.33. Cgetenun hue propqsitio aliter adlalulcÀeffenti

poterit. Nempe, quum si: Arqq-zdaxarcdhspnm;
vel Arqzjzàq-qu-aner, et Aih-JB-HBI’, age
(JE-ET) QSAB i-I-BPq-ZAQXBP i. a. quantum i5»
renflai: duatum actinium linaequllium saquais est-aunant
quadratomm ips’orum. «hmm ample rectangulô V3115 ipsi’: éon:

tenta. Cf. Pfleiçqren. 5. 86. et qui ab ipso citanmr, Buron l
Whistom, Eau-manu. digue. ive), çi han .48 producatur,
80net: gît IBX:.ÊÎ’, ’çrit. recta 4X in fluai partes Égaeqùalaà’

.2411, 58X neuf quarum diffei’entii partipm èAB-BX:
Ali-Br; xadeoquo, Ici rem-fine: in fluas pâmes imequde:
Mur; ,qyadmtqm Manche patin-1 «gaulant gallium



                                                                     

210 * - ELEMINTORUM
.81” 6,.É9a KÀM yvüywv mi 16 FZ margéyœvo’u’

70ml 1’011 fifi 339 6nd raïs! dB, BÏ’.- Kowôv noug-

uu’aâw 16 ON, 5 301w.  «inti zig 11T zwgéywyow

6 dieu KAM 74’05pr and. 1d FZ, QN vwgdymw j
Jeu ànl ni u à: 6nd cou-v A3, BI’ àegtsxolu’ëvg:
ôpâoymw’ap and 11,515,716 w]: AI" rngayoîmp. 5412.02

(î. 1(le yvuîpmv nui fui TZ, 9N wszgdyagw 6’107
in! 16 AJEB aux! 16 T Z , à’ ËWFW’Ix’flô raïa! dB,

’ ET inedyw’yw 7d 02’905 ânô 103v JE, ET cœça’yœvu

1’00; à"), 195.62g 6nd c077 JE, Br nsgtexoye’vg; 69-
âoyœm’tp and tu? (inti "je AI’ cupuqmîm. ’Euîw

in: 3150610: au! 1d êEæic. l

..  IIP10TAZIZfi.a ’Edar. 01305112 ygappfi cMâlfj fig Kawa, a; .787
190M: 113m3 flic 5m au) 06:10:74: numéro)!» nagie-
zo’pww ôgôoyaîwov une? c017 &nô cm? lamai tinf- *

paros œweayoîvov ïaov .1501! :55 n oïnô 11:9 51.179 and,
"à? qigqpe’vou madame; ou? :a’mî mais éwaygœqaépn

  tueuraïwçz.

15mm... demto duplo au!) partibus rectangulo: ve) quadra:
plrtîum simul aequalia mm: quadrato differenfizie pattîum,
un: cula flapie au!) partibus rectangulo. Cf. Pfleiderer. M.

nia    l Cor. Hinc deducitur: recta aligna in pattes imaginales
divin ,’ quadrata lparfium siinul niaiora 9mn rectangulo, quod
un sub üsdem confinetur, vol generaliùs : sumnga quadratorum
ancrant inaequalium rectarum maior du duplo rectmgulo sub
ipaia, ma gain» banc excedit quadrato differentiae duarum
galamm- Cf. Pfleidèrer. I. c. 56. 84. 85. v

*PROPOSITIO VIIL
0l". Vu’hswnlin huit"- pmpoaitionia demonstntiones



                                                                     

1.1an sncynnvs. . 211
BZ ipsî ET (Il. 4. Con); ergo gnomonl KAM et
quadratum. TZ aequalia sunt rectangulo bis contenta
euh AH, Br. Commune addatur ON, quad. est
quadratum ex :AT; ergo gnomon KAM et qmdrata
TZ, ON àequalia saut rectangulo bis sub 213, B17
contento et quadrato ex AF. Sed gnOmon KAM et
quadrata TZ, GN sunt totum AAEB et PZ, quae
sunt quadrant ex 113,131"; ergo qùàdrata. ex AH,
Br aequalîa sunt rectangulo bisbeub A3) ET con-x
tenta clam quadrato ex 11’. Si igitur recta etc.

P a o p à s I T 1A0 VIH; (Fig. 147.)-
Si rem linea secetùr-utcunque, b rectanèulum que.

ter sub tata et nno segmenterait: conœnmm cum qua-
drato ex reliâuo segmenta ’aeqnal’e est quadrato ex tata

et dicte segmenta tanquam ex nua lima desàipto. l

exhibent Pfleiderer. m. 91-97. 105. et, qui ab ce citantùîr, b

Gland. Richardus, Peletariue p Claviul, Tacquet., Barrov"
Angel. de Mapclzettis et Coëtsiuà, e quibus eam, quem Ch"-

. vins, Tacqnet. et Barrov. lmbent (vid. Pfleideret. 3.95.) lim-
plicitale sua se maxime commendamem hic lubiungere lient.

, IraN nempe’ illi: est   *
qu-..:AB q4-BJq-g-243x34 (Il. 4.) * ’-

:ABbq-i-BPQ-l-ZJBXBI’ (0b 34:319 ex commun.
’Sed A]? q-I-quz2ABxBr-I-Arq (Il. 7.), ergo

b .44 «1.14.43 XBF-I-APq. .. x y
Caetemm aliter adhuc effet-ri, potes: propositio. Nempe 1) oh
Bd--.Bl’ dici potefit: Si  recta digue .48 secetur nteunquè’
in P, eique udiiciatur dia recta Bd uni segmenterait: Bl’ ao-

l



                                                                     

212 ". nznmnu’ronu’u, b à
Ezîôeïa 3’59 la; 9; A3 TWflfl’Gfi’w Je ëwxe une?

ce I’ (minier 157m au 16 znçémg 6m; un?! A3;
BF neçzexôpww , 691907057107, une; mû «inti 115c

APntgayuîwov, ïaoy étui un? «2nd 1059413 , ET (Je
057:6 puis dwayçatpe’wc 761912705791. l -

’Ezfisfihjmfim 7&9 Ën’ 451506:92:9- 1,9; AB achetai

Bd. mi "(0190)- ïm] 1.1i: TE a; Bd, au) dyayeyga’qaâu
(i716 19,79 J4 cnqéyœcvoæl ’56 AEZJ, and datura-

r fim’rpâw ôtnÂoûv c6 opina. .
’Enei 017v ü»; émir ri ET 1:11; Bd, fille? 1; p

FB ni HK émiai à»), 1; Je Bd zfi KM mi a; HK
(29a 1?; KN êmlv ïmy. du)? en? miro? à?) aux) a; IIP
ni P0 5(1er î’my. Kai ëmi 701] 30117 a; nez! TE ri

’BÀ, fi 8è HKK 1?? KN’ î’oo’v 0790; ëofi 1J t3 ne)! FK

un BN, a; 6è HP c9? K0. une; a; TK «a; .PN
E0131! faon naeanhjguïpaw 7&9 un? F0 nagullq-
loygégmov’ and i6 EN 0’590: ce? HP am 31m? aï
cérumen d’au 1d Î K , K11, HP; PN î’aa dllæilotç

’ËWË 102 récurage: 0790: æscçœnléozoî 36W! un? PX, 1105-

Âw hui Pin; émia! 7; TE ni Bd, &ÂÂd a]. "à! Bd
ey’ BK, raz-11’ è’ou En. PH 3min! fin], ni 8è T3175

1) C08. n habet: in) au) .16 I’K, «la. 0mn. et Basil.
e amuïe un) habent in) 16 p39 PI, Peyrardus nummque tu! e

et par racipit.

qunlù, quadntum latins liane compositee eeqnde est rectan-
gulo quater comprehenlo au]: data et adiecta, u’na cum qu. r
dine alteriul segm’end. Arque in propositionem hune effet-nm

Chvius, Peletalius, Campanus, Pfleiderer. S. 98. 2) Ve],-
«un in punçto B bifariam àecetur mon Il, oui in direètum
Ifüicitur FA, observante Clavio, eonsequitur propositionil
caudaux!) : Si recta P4 bifariam. sècetur in Be, et illi recta.
qulecunque 1M in diroctum ediicinur; quadntum totîu: dl
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» K Recto enim aligna ÀB secta sit utcunqtie in puncto
T; dico et factangulum quater sub AH, Br comen-
tum eum quadrato ex fAP aequale esse quadrato ex
ipsa A3, ET tanquam ex nua linea descripto.

IProducatur enim in directum fini AH recta Bd,
et ipsi F8 ponatur Laequalis Bd, et .describaturzex
A4 quadratum AEZÀ (1. 46.), et eonstruatur duph

figura. ’ I - iQuaniam igitur aequalis est ET sectae Bd, sed
TE quidam ipsi HK est aequalis (i. 34.), et ijpsi
KN (I. 34.); et HK igitur ipsi KN est. aequalis.
Ex eadem ratione et IIP ipsi P0 est. aeqlialismEt x
quoniam aequalis est TE quidem ipsi Bd, et
ipsi KN; aequale igitur est (I. 36.) rectangulum qui-
dam FK rectangulo EN, et rectangulusn HP redan-V
gille K0. sied T K ipsi PN est aequale (I. 43.),
complementa enim sunt parallelogrammi To5 et B N
igitur ipsi HP aequale est; quatuor igitùr TK, K4,w
HP , PN aequalia inter se saut; quatuor igitur qua.
simpla sunt ipsius TK. Rursus, quoniam aéqualis

composites ex am P4 et ediecta FA aequnie est quadrupla
tecnngulo sub dimidio dame Il, et sub dB composite ex
codent dimidia Br et adiecta TA , une cum quadrato odieuse -
TA. Vide Tacquet., Pfleiâerer. S. 99. 3) Vol: recta 12-bi-
fsu’sm in B sacra, et in en producta suinte quocunque puhcto
A (parâtes atque in hypothesi H. Prop. 6.) differentis quadra-
tomm rectarum A], 41’, puncto arbitrerio A, et extremis P,
d recule propositte P4 tetminsnrum, aequAtur quadruplo- re-
ctangqu tu!) mais HA et Br sen Bj,.quae bine puncto bi-
secdonil B, inde puncto arbitruiq A, et alteri recrue propo-
sine Pl extrenur 1’ vol A immiscent. Cf. Pfleiderer S. 100.

1
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’214 - w immunisa-osant
HK, 101335 son et? HII étui? ïmr and si PH 02’905
a??? HII lion émia. KaZ êmi 5’01; Émis si ,uèv PH

Gy? HII, si 3è IIP.rfi P0° 3’007 èwl ml 16 (Lès!
AH 7:93 MII,’ 10’ 49è IL! un" PZ. 311M 06 MII
tu? IIJ ëwiv 1007- nagunl’rjçoipaea 7029 m7 1&0!
naqœllqloygoîmsovj and qui JH aigu si ’PZ 500v
80W 103 secouent 0’591: se? JH, MIL 11A, PZ foot
«511951009 êowi’ un? récurage; 02’906 vos? JE sesqasüdwœ’

limai. iEâsc’fihy «îè «a! 1d doudous se? PX, K4,
HP, PN 17017 FIC swganloîwoç se? 0’500: âne; a? ms-

ptg’xss 16v ZTI’ 70610000: suçanldoté 30m (toôrJK.

Kui être) fui JK 06 6m; vair JE, Bd équin 2’09;
7029 si .KB cg? BJ- se; âge; TôTQéBLÇ 13m; c070 JE, e
Bd Tflgænléazôv 50W i105 VJK. ’Eâetjgôfi 8è 5017

.JK vœganléœoç ami 6 2T2? 770mm». m6 0’500: «té-

: quina: in?) .1077 JE, Bd 2’004! sur]: est? 217’700;-
pow. Kowâv agogzet’vüœ cd 59 , 5 ému! ïoov un?
«inti miel JP niçayaiwçw t0 d’os: 151005th âne c021?

,JB, Bd nagzsxôpeyov 590070:10:01!" perd. soutint;
mis JF enpuyaîælowiïoow 3011 fifi 2T2" 70010011; nui
tu? se. une: a 2T1" 700:,th ami «a; 20-32.»:

i étui 10 JEZJ sesga’ywvow, 0’ 501w 05m3 si; JJ’

96 taïga rapins aïno zôv’JB, Bd [08162106 dm;
flic JF 1’001! étui 71,5 (aïno mis 14418194270th 1) soûz’

1) C06. «1 et ex en cd. Paris. addunt: i011 63 1; B] "Ï BP
eô «3’00 "regagne" rhô raïa! JE. Br messxépgvov ôpâgfiînov
peut r00 une (un) JI’ zsrpœyuîrov ïqov 8011 rq: mimi (121:).41,
quai ut superfluum omisimus, consentientibus etiam de Lam-
bic et Prony in relatione ad Institut. France faon.

4) Quodsi mon 44 tanguai in pnncto B ùtcunque secte: con-
aideretur: 0b BIhBl, sistit JP:ABB-l differentiam par-
tium JE, Bd, et emergit propositio: Si recta i9 pattes in-
sequales atomique itecatur: quadratum tafias, demto quedutô

s x
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est FB ipsi 12.4, sec! Bd quidem ipsi Ex (n. a) l.
Con), hoc est (I. 34.), ipsi PH est, aequalis, TE vero A
ipsi HK 34.), hoc est, ipsi HIÎ. (I. 34.) est ae-
qualisr et T113 igitur ipsi, HIli aequalis est. Et que.
niam aequalis. est I’H quidem ipsi HII, et Il? ipsiV
P0; aequalej est rectangulum quidem AH ’rectangulo

M H , et rectangulum IIJ rectangulo PZ. Sed MI!
ipsi .HA est aequale (I. 43.); complementa enim sunt r
puanelogrammi M11, et AH igituripsi PZ aequale
est; quantum- igîtur AH, MU, IIJ, PZ aequaiib

i * inter se sunt; quatuor igitur ipsiua AH quadrupla
sur; Ostensa surit autem et quatuor TK, K4, HP,
PN ipsius PX quadrupla; ergo octo quae coutinet

" gnomon 2T1" quadrupla sunt ipsîus JK. Et quoniaaa
AK est rectangultim sub JE, Ed. aequalis enim est
K3 ipsi Ed (Il. 4. con); exit contentum quater au!)
«13,.le quadruplum ipsius Ostetisus est’au-
tem et. gnomon ipsius AK quadruplus. Quod
îgitur quater contineturlsub JE, Bd aequale est gno-
mOni ZTT. Cammùne addatur 59, ’quod aequale
est quadrato ex JE; rectangulum igitur quater sub.

I JE, Ed contentum cum quadrato ex AF aequale E
i est gnomoni 2T1" et quadrato se. Sed gnomOnIZTT

et 59 saut totum JEZA; quod’est quadratum ex

- florentine patinai, aequnle est quadrupla sub.purtibus rectau-
hguio: son quadruplant rectangulum tub partibus, cum qua-

drato diffexjentiaepartium, «gnole est rotins iiuene quadras.
ce Gbenldue, Hexîgonm, Pfleideret, s. 101. 5) Pou-o u.
A]? «tu: reçtaeinaequales, qulrum differentia est P4, semi-
differeutia BI’ sen B1, et minot ennui erit semieummae ini- a
mimine semidifferentie aequalis maior autem semieumtnee ’

i anone semidifferentia (Il. 5. Cor. 10.). Propopitio itague ne



                                                                     

216 l ennuanlroaum loz

être: ouï and mis JE nul. ET ois en; poufs imma-
cpéyru zweayalvç): fiole Jeu «l’eau ami ce? 6929.

x I
HPO TJZIZwÏ.

’Eoîv 2019m: 794mm) 150171935 si: l’au tout rimera, mi

cirai 907v 03710937 cric 0’qu rumsoiïwvlwesgoëyuwa âc-

qnlaïu’tu’ est; 105 ce (3le flic wigwams; ml 1017 aïno

flic maEôleaîv tapais! cewgayoisfov. ,

refit: Differentia quadratorum dual-nm inaequalium rectamm
eeqmlis est rectangulo euh ipsarum semisumma ac semidiffe-
routin quater suinta. G6. Pfieiderer 5.102. 6) Ve], quumiAJ:

434-23; sistat summam, Allde-vBI’ differentiam due-

tum- iuaequalium rectamm : excessus quadrati summae duarum
rectum super quadratum Édifferentiae ipserum aequalis est
quadrupla rectaugnlo sub mais; Cf. Pfleiderer. 5. 103.

ËPROPOSITIO 1X.
0b s. 1. Pluies iadhue alise bains propositionis deman-

etntiones habeut Gland. Richardul, Coëtsins. Claviue, Bar.
rom, Angelus de Marchettie, Commandinus, Glistaldus, Gil-

Ibert. , Pfieiderer. (Scholia in libr. Il. Elena, Euclid. Para Il.
p. 1. eqq. M. 109-114.) Potetit etiam lues propositio aliter
etfeni. Nempe 1) dam A4 consideratur unquam in puncto
r in partes uteunque inuequelel divisai orant, qunm si: Bd
:BIl-PAzAÏ-PÀ , quadratum latine J4, una mimique-
dreto difformtiae partium qu vel (AIL-FA) ,, dupla qua-
dratorum partium AP, P4 quodi observant ’ Ghetaldns, et
Pfleiderer. l. c. 5. 115. 2) vel, quant si! AMP-l-Pl, exit

i (AILfiPJfl-I-(AÎ-kaZAm-rl-Ql’dq i. e. aggregatum ona-
’dratotum ex summa et idifiiereatia duarum ineequalium recta-
1’um «quem: duplo quadratorum ex ipsis (Boermennus, Gil.
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tunn- secouons. * a 217.
ÇAA; rectangulum igitur quater sub JE, BA contera.
tum cum quadrato ex JF aequale est quadrato ex J4,
h’oc est; quadrato ex ipse JE et El1 tanquam et un:
lima descripto. Si igitur recta etc.

P R 0,1210 s I T 1 o 1x. (Fig. 1439i
Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, qua-

drata segmentorum inaequalium dupla sunt quadrati ex
vtiimidia et quadrati ex recta inter ’puncta sectionum.

ben. , Pfleiderer. g. 1,15.) qnod etiam ex u. 4. et u. 1. inter

le innetis apeure finit. Hinc, ut hoc obiter automne, se-

, ” I r ’ --.quxtur AquI-Pdhw h. e. ’summa
quadratorum sinuant inaeqnalium rectarum aequalis est dimi-
âiae snmmae duorum quadratornm , quorum lutera ennt ipse-
rum aggregatum et differentia. Cf. Pfieiderer. 5. 117.

Cor. 1. Quum 41’;er (hyih), adeoque APq-FI’BQ:
24414], at ex noatra propositione A1 il-I-dBÆ-:2AI’Q-I-2I’A 9;

peut, eue JPQ-i-IBQ(AAQ-I-ABq, Ve! duorum quadre-
torum condom datam laterum summum habentium aggregatum
esse omnium minimum, quaudo ipsorum latere munie aequa- ’
lia eint. Cf. l’Huilier de relatione mutua p. 55. Pfieiderer. 5.
118. Et quidem erit (Alibi-JE 41)-4(AI’q-l-I’B.Q).-:2P1q i. o.,

recta JE in P in laequalia, in A antem in inacqualia segmenta
divisa, lamina duornm quadratornm ab aequalibua roche ae-

.gmentil doleriptorum a cumins duorum quadratornm ab inac-
gualibue eiusdqm rectae’segmentis factotum deficit duploqnu

(irato tectae inter putiets aectionnm interceptae i. e. (cf. Il.
5. Cor. 4.) duplo quadrato semidifferenciae segmental-nm in-
aequalium. Cf. Pileiderer. 5. 120.:
, Cor. 2. t Aliter itague res se babet in bis quadratia, ne
in rectangulis eandexn laternm contiguomm summam habonv

. tibus. ’ In hie ucmpe vidimus (Il. 5. Cor. 4.) rectangulqu

x



                                                                     

218. ’ Etnnznrouuu
,Eûâeîq 7059 ne si JE sfipniofiœ de nés! ion

and ni T, si: 6è timon moi 16 4- 15’705 and
duo 1057 J4, JE 124390:70:70: thulium? azurais! airai

1077 JT, TA 781905767017. .
"Hzâw 7&9 tint; W013. T efi’AB n96; o’gfhigoi TE,

ami 154’030) 1’01] Eustache: 1037 JT, TE, and 37135345-

zôwoas! ai JE, EB, ami (lui plus :1027 A efi’EI’
nagdilqlog filât» AZ, (île? «u 1’017 Z cy’ JE sw-

qcïilyloc 1711900 ZH ami êneëstîxëm si JZ.

Kai en; à"; émis! si JT ni TE,l à"; 5013 and
si sistô EJT yœm’œ 1?? inti JET. Kai 37m 0990i
301w si ngôg tu? T, lamai aigu et! «inti EJT, JET
(tu; 690,5 insu m’ai ,Ï mi 620w imans oilllbâla tige

6989i: 301w Sandow n57 17m3 TEA, TJE. me? sa?
aussi M 41ml étamées» 1037 aïno TEE, EET finitiste

laterum aequalium JPXBP i. e. Art! luperare quadratumin-
sequaÎinm laternm 44X48 fquedrato laten’s Il, vel eus

42,155 m-vJAXAB:PAQ, adeoqne horsain maximum en»

JI’XBIÎl vel AI"), quum contra Alla-F31"! minima summa
ait quadratorum, quorum lacera candem summam JE labeur-I

A!"l
.2qu esset, iam est respondens differentia (Ale-F3441),-
(ATG-l-BI’ Dia-42174:: tilapia priorisà Cf. Pfleiderer. 55.
119.121. Nsmpe, qnum cumins quadratomrn 1.4, Bd, quo-
rum summa laterum :48, ait :448 Q-ZJJXBJ (Il. Il),
eût in: suaires eo miner, que maint est rectangulum’ Aix
BD, minima icaque, si hoc rectangulum maximum fixait
e. si ait 114:3]. Cf. Pfleiderer. 5. 122.

Cor. 5. Quodsi J3 secetur (Fig. 149) in dia inaequalîa
Æ, B11 in duuoto Il remotiore quem A a puante bizutio-
nl. r: exit comme JIH-l-BIIq)Adq-l-B,dq, quum huila

Et, quum in ist’is rectangulis differentiaê’lmlt -- J1 X131
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IRecta enim aliqua 11E secta ait in. aequalîa quidam

ad P, in inaequalia vero lad 4; dico quadrata. ex .44,
r dBlndnpla ,esse quaÇratorum en .41” T1]. .

Duèatur enim a F ipsi AB,ad recta: TE a. 11.);
et ponatur aequàlis alterutr’i ipsarum AI"; TE, et
iungantur JE, EB, a! per d quidam ipsi EP pa.
rallela ducaux: AZ.(I. 31.); pet Z vero ipéile p3.
rallela duèatur ZHO(I. 31.), et iungatur 111Z..-

Et quoniain aequalis est API rectae TE, aequaljs
ès: et angulus E4411 angulo ÆT (I. 5.) Et quoniam -
recrus estlad. P; reliqui igîtur EAÎ, AEI’ uni recto
aequales "suant (I.  32.), et sunt aequales (I. 6.); dimi-
djus igîçur geai èst marque IE1, TAE. Ex eadem
ratione et: ùterque TEE, EBF dimidiua est recti;

summae exceuus auner 2.41"! ait 2.212 Il, filins 21714, sit-
que 2171 q)21wr (Lamina ante X.» 43. Bat-rom, Gilbert,
aliique. Pfleiderer. 5. 125.). E: quidam (.411 q-Hyn tao-.44 un
BJQ):2PIIll-2(I’IIQ-PJQ):2(PII-i-I’d)XPII-I’d) (Il.

5. ou. 1.), hoc est, facto magna, am (Jizqqmm);
(JJQ-I-BJ l:1).-..2.Pd)(JII, quad est duplum rectaugulum au!)
Imams et diffamai; semidifferentiarum 1H, H3, «,44,
134. Cf. n. 5. Con-.1. rameur, s. 125.

Cor. 4. Ex bis, collatis fis", que Il. 5. Cdr. 2. et 6.
observant nant, coniunctis cum L 47. conaeguituf, inter pu.

I raudogramma rectanguh isoporîmetm, quark-ni mm maxi.
mam, diagonales minima; «se: caéterorum area: eo minores,
diagonales éo maiores esse, quownagis laura ipsomm contigu.

l inviccm Idifferant: panâterque inter m’angula rectangula, quo.
i’um lutera cirez angulum rectum feandam gummam oonficiunt,
aequicruri’aream maximam, hypotenusam minimam un: du.
tamtam scnlenorum «campo minorem, hypotmusnm eo nu-

l
l

a 1



                                                                     

220 anamnu’ronuu
Gaza demie- 5h] «2’90: a; 6nd JEB 69199; 301w. iKal
and ci à"; HEZ vinions? 301w ôeâfig, ôgâoiïôèqi

67:6 EHZ, i211] gaie 34m zfi ëwôg nui âmwwu’w
tfi «inti EFB° Muni 02’909 a; 6nd EZH infesté 301w

  o’gâoîç ion è’ga émia: a; «inti HEZ fuyiez 57; ciné

EZH oisive nui alangui fi EH nAsvgçî mi HZ mèn-
i’oy; Haïku 3918i a; n96: wifi B routiez imbue? 50th ’

693,59, 6909) Je o; «inti Z43, à»; 7029 écru néiw
cg? 311169 ami ânevowæz’oy wfi «inti 10cm) âge
9; 13m3 JZB épincé écran! âgôig’ 1’04; 122’904 a; nçôç

ce; B yard» 13; 6nd JZB’ aigre and nielles? Z4
nlwgq? 1?? JB au» i231]. Kan! êmi in émier :JT
Gy; TE, î’oov être) au! c6 6nd hic JP «:95 (inti mi;
TE me? aigu ciné cuir JF, TE vneâywm âmMom’

i En: 1017 inti mis JF. Toîg âè dnô niai JF, TE
1’009 En) 16 (inti fuis JE maïgdywvoal, 6909i 7039 9;

13m3 JFE ravier 16 079w dm; mie JE ôtnÂoËatëv
fient .9017 63m3 ni: JP. 1103441 final in En?» ci EH

1 vif HZ; 5’001! En! and qui ciné w]; HE w? aîné mi;
HZ’ ce? taïga ainsi voie! EH, HZ ænQoËyœva Jmldam’

iorem «se, que mugis caillai corum invicem difformt. le.

Pfleîderer. ne. 5. 125. .
01". 2. Quum recta. JE (Fig. 150.) bifarinm in P

«en, et ad IF constitua) perpendiculo PE:zllL.:.Bl’, inn-
etisque reçût ’ JE, DE, fiat, ut in demonstratione Il. 9- .
hammam fait, anguille JEB recrus, et, quae ex quibuslibe:
recru l’B plumât, 4, Il rectale RE puaudae i. e. I. 29. ad
31’ perpendicularu aguntur, val ex panaris quibusvis Z, 2

» nous DE noimalen in 3P demittuntur, fiant rame dB «5.
demis 4B, 113 lequaios, ideoque sin: 414-4231114412
gain-1.137.413: complais parallalogrammis rectanguli!
41215 442T, 4112M. trimgulisque rectangulis dl’E, 443.



                                                                     

mien summum i’ t 22L
toma igîtur JE]? rectus est. Et qnbniam HEZ dî-
midius est rectî, recrus .autem EHZÏ aequslis enim
est interiorî et opposito ETB (I. 29.); teliquus igituæ
EZI-Ï dimidius est recti (I. 32.); aequalis igitur est
angulus HEZ angulo EZH;, quart: et lattis EH-lao ,
teri HZ est aequale (I. 6.). Rursus quoniam anguille
ad B dimidius est recti, recrus autem Z43, aequalîs
enîm est rursus iriteriori et opposite ETB (I. 29.);
reliquus igitut JZB dimidius est mati (I. 32.); saqua-
lis igitur’ aingulus iad B angulo JZB; qùare et latus
Z4 mm dB est aequale (I. 6.)! Et quoniam- sequin

m lis est JT rectae T E , aeqÎsale est et quadratum ex
AI" quadrsto ex TE; ergo quadrsta ex JT, TE
dupla sunt Iquadrati ex JT. Quadratis autem ex JT,
TE aequale est quadraunn ex JE (I. 247.), rectus
enim. est angulus JTE; quadratum igîtur ex JE flu-
plum est quadrati, ex JT. Rursus quoniam aequnlis
est EH rectae HZ, aequsle estsetiam quadratum ex.
EH quadrato ex *HZ; ergo quadr’ata ex EH, HZ
dupla sont quadrati ex HZ. Quadratis. surent ex EH;

44112, qnse Cor. s4. de diagonalibus rectangulmjum et hypoa
tenusis Vtrianguiorum traduntur, etiam liqueur ex I. 19. Cor,

4. et 5. Cf. Pfieiderer. l. c. 9. 126, ’ I
Obs. 5. Esse rectam 4h18, 21L:JIB etc. inde

pendu, quad ’snèuhs 213E ostensus fuit esse semiieetus.
Quacunque igitur rations ducatur BE ad JB ita, ut anguilles
ARE fiat semirectus, idem vslebit non solum de rectis 112,.
42, sed etîam products RE, de mais X? , 4.9, nempe ’erit

Xsp:XB, A9220). Et, quum , ut facile patet, nonnjsi en
pluton, que in recta B521, lumps basi triangtilisequilateri
489 patin sunt, in compsrats- sim, ut demissù ex il: ad
dB perpendicula intetcipisnt inter se et punctum B segments

s



                                                                     

- 222 . emmena-anus!
les: un? dm; mi: HZ swgayüvw. Toîc 6è ciné suiv

EH, HZ sweayaïvotg ïoov- inti r56 aïno «nie EZ
1519410)th Cd aigu 02m; skis EZ ôtnldmtivëou rosi
une si; HZ. ’JÂM to 11’916 ni: HZ » ïaov êorl

-. a; ciné si; Tzl’ 16 0791: calmi 1sz EZ ÛtnÂéosâv 31m

un) duo nîeTJ. "Eau 6è mi s6 une; 11,71; EJ th-
nldotov uni ont; a]; J117 ni (1’ng aïno suiv JE, EZ
estga’yœm 3:51].de Ëfll suiv ciao suiv JT, T J se-
tpœyw’vtov. Toîg de aïno suiv JE; EZ ïoov inti v6

inti si; JZ, ængtiywvov, 0’906 7059 éostv tint;
fllEZ yawls? 16 (leu mimi si: JZ nest’yœvov-ômld-
016v être: mais! aïno suiv JT, TA. T97 Je (29:6 zig

.JZ ion; sa) aïno suiv J4, JZ, 6909) 7&9 inouïs
se? J ymvla’ soi taïga :5976 suiv :JJ, JZ dmhivza’
être; suiv aïno mais! JT, 1M twgayoivwv. Yen] 6è si v i

dz 2?? JE. soi ripa (inti suiv JJ, JE utgdvœva
antidatai écru fait! aïno «un: ÀJT, TA cngayw’vœv.
’Eâv aigu «en.» un) soi ëërïç.

ipsis bis perpendiculis aequaiial recta ES? loeus erit, quem in
rectangulis isopefimetris vires commuuem angulum A toasti-

y cutis attingnnt ipsorum anguli, communi argutie J olipositi,
vel quem in triangulis rectangulis JXW, JI’E, JJZ etc,
quorum bina laterà cires angqum rectum simul aequsnt Ie-
-ctàm JE, vertices horum triangulorum contingllnt. Et indic

r s pute: , idem sdhuc valent (Fig. 151.), etiam si paradielogramms
non rectangula st aequisngula singlet in triangulis anguius,
quem inter se aequslem habens, non sit recrus, dum chimie
recta, DE itai ducatur, ut angulum JB1] isti commuai angulo
seqnalem bisecet. Vivianî de lacis solidis lib. Hi. Prop. 8.
p. 57. Pfieiderer l. c. 55. 127-134. Et quae de diagolnalibus
et hypotenusis dicta sunt lObsj. 2., valent etiam in parallelo-
givsammis et triangulis obliquangulis, quum adam ubi de fis
amatie est, angulus JEB [mutent rectos, Mecque 1. 19.

i zI .s .
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HZ aequaIe est Qnaâtatum ex EZ (I. 47.), ergo quan-
dretum ex EZ dupl’um est quadmti ex. HZ. Sec!
kaequàle est quadratum HZ quads-am ex TJ ; quadra:
mm îgitur’ex EZ duplum est ouadi-sues: TJ. Est autem

quadratum ex EJ duplum quadrati ex JT(I.47.); ergo ’
,quadrata ex JE; EZ dupls sunt quadratorum exJT,
TA; ipsis Vera ex JE, EZ aeqtiaie est quàdtatum
ex EZ (I. 47.), rectus enim est JEZ angulus; ergo: ,
JZ quadratum duplum est quadratomm ex JE T4. x
Quadrato vero ex JZ aequalia sunt quadrata ex ,
JZ (L 47.), reclus cuira-est angulus. ad J ç quadrant
igitur ex JJ, JZ dupla sunt quadratorum ex JT,
TJ. Aequalis autem JZ rectae JE; ergo quadrant
ex JJ,’ JB.. dupla sunt quadratorum ex JT, TJ.

Si igitur tectaetc. ,
i

Cor. .4. et 5. criam hiciapplicari quem Que Vert) de anis
pmllelogrammorum et triangulorum rectangulorum Cor. 4..
dicta saut, demum ope V1. 25. cd obliquangule extelndi, vol ’
immcdinte Pelî V1. 27. de illis infini possunt. Cf. Pfleidererx

I. c. S. 155. »O ba. Il. Par praecedentia (une determinatur se solfitur
tprOblemazicorîstmere triangulum rectanguium, cuius dans
hypotenusa et summa cathetorum, vel: desct’ibere pardieloo’ -

summum reetangulum, cujus dentu: dissonais et summa duo- t
mm laterum contiguorum, vel generslius: sub data anguio
quootmque (lest-Libère trimguium, vel Étrallelogrammum,
Bains latera cime-hune angulum simul sunt dame rectae se-
qnslia, et cuius basin val diagonslis opposits angulo dam est
dame rectae sequslis. Cf. Pflsiderer. i. c. 55. 156-146. et.
qui [1.qu ab eo citadin! Ghetsldus p. 537. Thon. Simpson.

* [

a



                                                                     

224 sternum-onyx
IIP Û TAÀXÏ 2 t’.I

ÏEâv «idem 79cm,") mimis] «fixa, agas-sa??? Je
"rag aussi süôcïc: in. sûôslctç ni citai mis 51179va
dry. nQOQKELfl-Ëvy mi cd cirai mis -Ingoçustpév’rjg, si

evvapcpôscga sezgdywvct, ôtniza’e’w? éon mû se «inti ’

soie sfumatos uai son? (inti "79 amyzstps’vsyg il; ce ni;
insomnie and mis agogxupëvyg sic visai maie dv1279e-

Qe’vsog sweavaivov’. t A I’ i , t
Etiûsicc 3min fig JE retim’oûœl (fixa aussi cô-

I’,. 75909544001»! de ne «42:5 5150m» ên’ 36mm si

BJt un» au tu (inti suiv JJ. JB engriywvct du
abîmé «son suiv cinô miv JT’, TJ serçayaivow.

t "H100: 7&9 (inti 75017 T (matelot) tu)? JE ngôç tip- v

émis si TE, mi 39610.91» i017 aurige: suiv JT, T B,
’ mil ênsÇstixôwoav ai EJ, EB° ami ôta? stèv vos? E

cfi JJ www»; 73’130) EZ’ d’ici de sati J cri
T151) nopéllsyloç filât» ZJ. Kai être! de m:-
gullsilovç efifiet’ag de ET; ZJ «kiwi ne évéa
«sosv si EZ , ai cirai TEZ, EZJ d’oc: ôvoiv’tiçâuîc

fout sinh!- ctl des; tissé ZEB, EZJ (Mo 6906s! élan-

!) Edit. Paris. eum Codice a sddit: un...

ATreatise cf .Algebra Land. 1745. p. 287. sq. SehWab. ’Eu-
Hids Dent p. 174. sqq. Schulz Tasehenbuch H. Heft. Berlin
1785. p. 400. sq. Billy Diophant. segments Paris 1680. p.53.
un Van Swinden Anfangsgr. der Mefskunst 17971 p. 485. a].
Meier Hindi 8mm]. geom. Aufg. I. Tl). 1805. p. 107. si].
l’Huilier Ele’mens d’Amlyse Géometr. et. d’Anaiyse Algébrique.

Paris. 1809. p. 212. sq. t -I ’ .
Cor. 5. Ex Il. 5. et Il. 9. continuais sequitur, recta

JE [sifflants ’in 1’, et in inaequalis in J utcnnque secte, que-

drata inssquslium partiaux sima] aequsri quidam a: totius

i
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PROPOSITIO ’x. (Fig.152.)’

Si recta linea secetur bifariam, adiiciatur autem
aliqua ipsî recta in direct-nm, quadratum compositae ex
tota.cum adiecta et quadratum ex adiec’ta simul sumpta
dupla sunt quadrati ex dimidia et qùadràti compositae i
ex dimidia et adiecta rauquant uns limes. t

Rectal enîm aligna JE secta sît bifariamkîn P, ad-

iicîatur autem aliqua ei [recta in directum BJ; dico
quadrant ex JJ, JB dupia esse quadratorum ex

AP y PÀ. h ’ v’Datant: enim a puncto T rectae JE ad rectos
TE (I. 11.), et ponatur aequalis alterutri ipsorum JT,
TE, et iungantur EJ, EB; et per E quidern ipsi
AJ parallela ducatur EZ (I. 31.) pet, J vero ipèi
TE parallela ducatur ZJ (I. 31.). Et quoniam in pa-
rallelas rectas ET, ZJ recta aliqua incidit EZ, au.
guli FEZ, EZJ duobus rectis aequales sunt (1.29.);
ergo ZEB, EZJ duobus tectis minores sunt. Rectae

dimidio, une cum triple quidam est interposito segmente et
.cnm rectangulo «tandem paninm inaeqnalium.

Est enim argrzq-g-deda (u. 5.;
bine. 2M (14-2114 q: JFQ-l-SI’J q-l-JJ x13 s

ndeoque (Il. 9.) JJ q-i-JBanl’q-f-GPJH-JJXJB. Vi-
vieni de lacis solidis L. Il. Prop.(68. p. 46. Pfleideter. 5.147.

PROPOSITIO x.
l Obs. l. Huius etiam propositionis pintes alias demon-

stratiome baisent iidem, quos ad Prop. 1X. citavimus, annota.- 4
’ ’res; v. Pfleiderer.M. 151L160. et nominatim enm aliqui

ratione ex Il. 9. deducunt, se Il. ex Il. 5. dednci puassex
l)



                                                                     

226 . "maganera!
«on? n’ont" «î âè «i916 üaaoo’vœv 77 8130 69.969 Éz-

fiuüéflevat mwm’nïovow’ ai (79a EB, Z4 3:48:12-
).ëpwat t’ai 1d Bd p41»; avpnwmîww. ’Exfiæfii.y’-

oôwrmv, au; (tuyauté-imam! un) t6 H, mi êmÇeôzâu

15 AH. nKari in; à»; imbu; AF m" TE, 3’01; 201i and
yawz’a 15916 JET 1j 6nd EÀF, ami 69197) il? 91969
16 P affilant: âge: 0’905; fétu! incuba euh! 67:6 1
EAF , AEI’. Ami ce? av’uË 61j mi êzaæc’ga 215v 137:6

FER , EBF iflûlêlal écrue! 69665" 6906 âge; 30th

vidimus. Potes! etiam illa «miam mode aliter efferri ne Il.
Prop. 9. üsdem Vol-bis ,. àc ad un) Obs. 1. un 1. 2. monitnm
fuit.- Et priorom qçidem modum "si recta linga mon filetât
in partes inaequales , quadruum latins, un: cum quadnto et.
«sans, quo nains segmentaux excedit minus, duplum cri:
quinton!!! ab iplil segmentât descriptorum*  in]! indicavit
Isaac. Monachuvs in Sahel. ad Il. 10.

Cor. 1. Ruer: JE bîfn’illm in 1’ «en, et indium: ci

qnacunquc B]: ipsn .48 diffa-anti: est recurnm dl, B]:
Il autan ennui! semiaummn, Tel quod eodem redit (cf. Il.
6. Cor. 2.) emnt .44, Il, B1 un continue arilhmeüce pro-
porziunales. Algue hi: oblmationibm nitunmr albe propo-
sitionis X. (patin: ne Prop. 1X.) enluminions. Cf. Pfleiderer.
l. c. M. 162. 183. Nempe: Diurnal inaequalium natrum
quadraza sima] dupla un): quadratonun ex ipsgrum semisumma
et aemidifforentin vel si ne: reçue sin: continue arithmetice
proportionniez, quantifia; m0111!!! sium] «quanta! duplo
«gagne .ex qundrgto mediu, ac Merenüae utriunji: enre-
marum et mediu composite. Sunna deinde (Fig. 1530171
)Î4, manente «dam diffa-émia JE, ambae .411 , En ou-
leur": codem, quo F11, incremento, crique Albi-143119)

’ 414-1-qu pan-ile: ac (coll. Il» 6. Cor. 5.) AHXIIB)A4
x13. Sumatur nant, unde r’p 41:17 (H-PJXJH (n. 5.).
eritquc JHq-Il-qu-ÆFHQ-I-JFBQ (Il. la):
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àutem a mînoribus quam déchus rectis productae con-

veniunt (Poat. 5; vel Ax. 11.); ergo EB, Z4 pro-
duCtae ad partes Bd convenient. Produclntur ,V et
conveqünt in H, et iungatur AH

Et quoniam, aequalis est AF rectae TE , aequalis
est et ,angulus JET angulo E111" (I. 6.) ; atque reclus
est ad T; dimidius igitur recti est  uiterquee ipsorum
EAP, JET (I. 32.). Ex eadem ratione et utérque
ipsorum TEE, ERF dimidius est recti; rectus igitur ,

52121144.er q-I-2PJXJII (Il. 6.)
» z AJQ-l- B4 q-p-2P4x411 (Il. 10.) -

  Contra (et. n. 6. Cor. (rotent AHXHB-AdXdededH.
’ «111-an 44x194 ’En amena P4;PM r4:m-1-r4:--2--I---ë--

. * " 411-an Ad-l-Bdl Mara-114:; Td- T.
Dam igitur actine aifferunt AH et BIT, 14 et B): trectan-

gulum sub priofibus, quorum  summa est maior, excedit re-
btangulum sub posterioribus rectangulo sub lumma et au!) diffa;
tentiaæemisqmmarum laternm AH et En, dl et B4; duplo
autem hoc rectangulo summa quadratorum ex püoribus summàm
quadratorum ex posterioribus excedit. Cf. Pfleiderer. l. 6.5. 166-

C or. 2. Hinc inter parallelogramma reqnngula, quorum
lutera contigu saque invicem differunt, du, cuiûs patineur  
maior est, area et diagonales nant maiores: pafiterqqe inter
trianânla rectangula, quorum huera cire": ’angulum rectum asque

invicem diffamant, filins area et hypotenusa maiores saut, ouin;
trauma cathemmm est maior. Cf. Pfleiderer. 5. 167.

O bu. 2. Recta 4B (Fig. 154. 155.) bifuiam «et; in
pnncto P, et par hoc ducta aubgngulo quocunquesz-PB:
TA ; mm ultra punctum B versus fi, a continuatis mais E8.
dB : que hi! mais Ba, Bfl terminantur ,1 rectite TE pataudes
quacunque dz, 112 me segmentât adùcentibus Bd, BIIrectae



                                                                     

228 f , ELIDIENTORUI!
95 ôflô JEB. Kaî tu! infesta ôgûfig 302w 9;
ôqô EBP, infesta 0790: 69191,79 nul ri 6nd ABII.
"Eau Je mi 1; 67:6 BAH 0’931), îm] 711,9 ému t’y" 6916

41’ E, ballai; foie. 1mm) 61’942 final AHB oint--
and in": âçâfig’ 1; taïga 6nd 1) ÀHB zfi 157m?

43H 5m24! am, dicte ami nlwgd fi Bd 75131199?-
z-fi AH émia! En]; IIdlw, 55ml fi 6nd EHZ épia

la Verbe: tipiaueî t’ont: 69977? 1; 59a. 15m) omitt. Éd.lPeris; .
et,Cu . a. Nos ex edd. Oxon. et lysai]. rad analognm «quen-
tiuln et demoustrationis Il. 9. restitulmua. t

Bd aequales, proinde AZ-Àzzdz-Hzr-AB, simili rationne,
(in in demomtratione Il. 10. pet l. 6. genentim infertur : quia
angulus ruzmw 5.) Egggngzn (1. ’29.) et mai

TEE (I. 16.). Contra, que bine recue B3, inule puncto quo-
cunqne extra rectaux Bfl, ad uhsdem. cum ipse partes rectae B3
site! termintntur mena, ipsi GI’E puauelae, segmente aditcenti
rectne .88 aequnles vnon aunt , nec proinde differentia earum et
recm’mm ad idem paumant ex A ductamm rectae A]? tequalis )

est. Paulo etinm ultra 4, E puncta versus e, y producti: Bd,
BE remis: quae a punctis X ipsius Je eidem TE palanche
aguntur X’lï ad oconrsum asquel rectae Ey, bb ahgulos BY’X

:BEI’ (I. 29.) , ideoque :Y’BX (I. 5.) sunt segmentis adia-
centibus EX renne-Be aequalesyÇI. 6.), prbinde XW-XÀ:
BX-Xlde: idque puiter exclusive. Cf. Pfleiderer. l. a

ç. 168t * ’ ’
0b s. 5. Per punctum B Jacta rectae Ï’E paranela B; ad

partes renne muta quas est B3: 0b angulos fiBçzBEI’ (1’.
29.) fiBôzl’BE (L 15.) bifariam angulum 5B3 sont recta

I EBfl. Viciuim, si recta Bfl bifarinm sent angulum. 553,
quem recta 8C utcunque par; B anet: oumgcontinuata JE tom-
prohendit: quaelibet crut-i ains B; pitaud: ab altero entre Ba,
nbsciudit àegmcntum ipsius patafiolas segmenta mais Bfl, M
Maximum eequale, et qua. pet punctum bùectionil P recta
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est 4E8. - Et quorum; dimidius recti est E81"; di.
midius igitur recti’ est et 4811 (I. 15.). Est entent
et BAH tractus; aequalis enim est ipsi JTE altcmo’
(l. 29.). Reliquus, igitur .4113 dimidius tend. cg; (I,
32-): angulus. iËaque AHB angulo 43H est aequalis:

quare et latus. Bd lateri 4H est aequale (I. 6.). Rut-
tus, qualifiant EHZ dimidius est recti, recta; auœm

.43! parqllçlavcruri B; ducitux TE ad occuhum nuque con- v
. cinname 58 in È, petite: fit :113er. 0b anguios enim
42.8, 112.8, JET singulet :CBfl 29.) ideoque çôBfi
(cousin) en)? (L, 15.) tutu; (I; 6.) 34:42, 3:13:11),
DE . Undç entai: quoque 013:. 2. proposât tutu euh;
tintant. Cf. Pfleiderer. l. e. ç; 169. x I

Obs. mandent 39117, ejve iuxta Obr. 2, slveiuxte Obs. l
i a. ducaturz bifariagn diviiiere angulum ABh, que!!! graduer:

CE cuit! date 48 comptehengüt, vol ex I. 29. I, 5. vel ex
Il, 15. comequitur. - Quatre, dum aequeles unimque sint en-
guli .4137], haec flBy in directnujn me: cum recta 118 supra
DE», Q5. ad Il, 9, Jeterminata. Par roche igitur magnitudine
en ratifiant! dame 1.8 elterum entretuant B ducta quacunqne
net; BÇ: que engainai 1:56! hac B; et continuum dB com-

. prçhensum bifeljiam agaçât recta utrimgue continuant .6870, quv
i tenue bine ultra B versus fi, inde une 9, ubi rectale 14.9 ipsi

B; par A patelle); occurrit, versus y exrenditur (de du: parte
.138 vide 0b:t 3. en! IL 9.). Locus est, ad quem sunt 1) I
yerticea Z, 2, W commuai A oppositi, paraDelpgrammomm
432T, 41124:, JXTa; quae, duale par aherum recta A]?
extremum rectae Et; pavanera .452, pariterque ultra A con;
tinuata 3.4, in angulis 01X en. angulo ÇBÀ aequalibus (I;
29.) fieri postant, sic, ut contigua ipsorum latex-a invicem

. diffèrent data A3: verdelet jertii Z, 2’, Y’ triangulorum
124, 1211, AY’X, cirez: communem verticem A commuto-
Mm, quorum anguii ad secundos vertices d, Il, X recta

, t 43 in directum jacentes , me: data .413; agnelet (I. 29.) et

l
1
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rouai êacw enfle, 6934i 6è si 71963 tu? Z, fin; 7&9 i

être: tja’mwnicw c7; ngôc 197 T’ leur») d’un ri une

ZEH effluent, âme 6907i? à") aigu si «un; EHZ
guinda roi 15m5 ZEH’Ügrs mi relançai si HZ mistigri

cfi ZE tarifier]. Kari êmi au; Euh! EI’ t7; FA,
3’005! ÊWÏ and tu; tine tic EU cnçoîywvov tu? tine

ce]? FA engayairçw tu? «2’90: dard raïs! ET, FA te-

quorum crura cires bos angulos data 11.8 invicem differunt.
Cf. Pfleiderer. l. e. 55. 170. 171. .

O bru-5. Ambos locos (Obs. 5. ad Il. 9. et 0198.11.38 Il.
10.) un: propositione sic licet complecti: Si a puncto au re-
ctum positions datàm ducatur recta in dito englue: dataque
lit summa vel differentia rectae bains et segmenti datopuncto
ediacentis, quad ca ex recta positionne data abscindit, mugit
punctum rectam positionne deum. Cf. Pfieiderer. 9. 172.

Oise. 6. Bifariam in F secte JE, et pet B «leur: rectae -
’BÇ pataude TE ad occursnm usque rectae ,98)! angulum and
bifariam secmtis , in E: Et FE;PB:FA (Obs. 3.) ideoque
engaina AEB recrus (I. 6. et I. 52.) et bine A2) AZ (I. 19.
Cor. 5.) dam mura proinde (u. 1o. Cor. 1.) 442-141»
424-44. Endlelogrammum veto AHÆW)AJZT, et trian-
gulum 42H)AZJ Perm Air. 9. Generatim igitur inter pn-
rallelogrunmn aequiangnla, quorum latere contigus aequo in-
vicem differunt, eius, euius perimeter maior est, ares et dis-
gonales homologue, son quae vertices angulorum respective
aeqnalium iungunt, uniates surit: paritcrque inter triangule,
quorum anus ungulus asqualis, et quorum crura (latere cire:
bos angulos aequaies) "que invicem differunt, filins area et

- buis maiores sunt, cuiul summa crurum est maie):- Cf. Paci-
derer. 5. 175. I

O b5. 7. Basin seutertium lattis dz cuiuslibet trianguli
non aequicmri 1124 maiorem esse differentis dB crurum eius
A4, dB; proinde et diagonàlem utramque parallelogrammi
cuiusvis non aequilateri esse dierrentia iatemm oins conti-

y n
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est qui ad Z, aequalis enim est«opposito qui ad F
(I. 29.); reliquus rîgîtur ZEH dimidius est recti (I.
32.); aequaüsrigitur EH angulus ipsi ZEH; quare
et latus HZ lateri ZE est sequale (1. 6.). thuo-
miam aequalis est El1 rectae TA, aequale est et qua-
dratum en: ET quadrato- ex FA. Ergo quadrata ex
ET, TA dupla suntquadrati ex FA. Quadratis au;

guorum intimera, reducitur ad 1’. 19. Cor. 5.: quad trinnguli
obtusanguli latus oppositum angulo obtuse ait utroque eius
relique latere mains; cum a maiore entre A! abscisse Il)?!
dz, aequicruri EZJ angulus 284 il) basin cit nou-
tus l. 5. I. 17. et igitur deinceps positus’dBÇ obtulus(l.13.).
Cf. Führer. S. 1.74.

Obs. 8. Par prnecedentia facile .solvitur problerne: sub
duo engulo quocunque desêribere flinguions, vol patrimo-
gemmant, ouin: latere site: hune nngulnrn «lifteront recta
data, et ouin: buis, vol diagonalis opposite Ingulo datolsit
alii recrue chue, maiori quem differentie date, aequalisn Vid.
Pfleiderer. M. 175-181. Gheteldus, Thom. Simplou., un

Swinden" l’Huilier. l. c. p. 218. v
Cor. 3. Ex Il. 6. et Il. 10. coniuuotis «quitus: Si recto

la biftciun secte fuerit in P, eique additi in directum
gueulant-.84, quantum ex Al, data et addita cum quedrato
uridine Bd aequtle est quadrato ex P4 dimidio datas et ad-.
dite, cum tribus q’uedratis ex 41’, codem datae dimidio, et
cum recteugulo 44X43 sub data cum addits in edditam.
Est enim PJhFBq-l-AJXJB-JAI’Q-I-JJXJB (Il.

itague 212! Gé-Jl’qud (lei-511" 114-414 XJB

i.e.(n.10.).uq.ç.84q.-.m q-l-GJPH-AJXJB.

cr. Pfleiderer. g. 161. i v
Cor. 4. Nexus propositionum Il. 9. et Il. 10. idem est,

ne prOpositiDnum IL. 5. et Il. 6., unde etiam. lino dune pro-
Positiones lino eodemque’ emmciato comèreheudi POSDlllll. CL,

Cor. 1. Nempe punctum 4, quod in Il. Prop. 9. in ipse



                                                                     

232 t - snxmnurokum
190271070: dcnla’md éon wo’ü (17:6 mis FA zawgtcyuîvov.

Toig ôè dnô voir EF, FA ïaov 301i 16 ’oËnô 11:6

11E 16 69a (inti mis EA zazgdyw’yov (habitué? écu
zoé viné mis Al", me-rguyaîfiov. IIdÂw, Mai ÎU’ILÉO’IÏN

ZH 1;)? ZE, ïoov 3011 fiai v6 (inti mis HZ ze-
cpoîyawow ce; 037:6 aïs ZE caveayaïwçr- 103 taïga 059:6

«in! HZ; ZE ômMmoÉ écu çoû aîné "le EZ. Toi;

«AB aumtum fait, in Il. Prop, 10. in A]! pedum maxima

Cf. Pfleiderer. 5. 184, l  
Oba. 9., Reçu AB (Fig.156.) in innequllia utcunque in

puncto J divisa, kg muiori segmenta dz! abscindatur 4.4::
r.minori dB , et residua 4.4 bifariam in P secetur, cric A4q-l- 1
4.4q.-,:24rq4-2r4q (m 1o. , moque ob 4.2243, 44H-
JB BZAI’q-I-N’lq pnritdr ne in figura alter: (Fig. 157.), in
qua JBVin P biseau , jupe in sa ipn punctun qaodcunqueà
A sumtum fait, nbi ex (Il. 9.) cric quv-f-chzdl’q-lm.
2121m qumvis prions figura recta JE in punçto P baud bi-

fuîam secetur. AF prime figura
(cpnsm) sinh umidifforcntiam segmenterait inaequalium A4,
.45, quam in ligua posterions exhibet Pl (Il. 5. Cor. 4.):

et 1:1 gnian figura :PJ-I-JÀ:I!ZÎA L sistit segmen-

  torum A], JE semisummom, qnae in figura ponction est
41’. Quare asscltum Ajæè-JRHÂI Q-i-Ql’dq figura prime
glauque cou 0me etiam ont command propdsitionum 9. et 10.
enunciato, quod Cor. 1. dedîmus. Parka: recule JB (Fig.
158.) in directum adiiciatur quaecunquo Bd, et dagua recue
dl recta 44:34, ac bifuiam in 1’ gecetur ton 14. Bd:
Al lH-dzl t:’211îq-4-2I’dq (Il. 9.), ideoquo, oh 4.4243,
«in 44 «14-43 «hl-2H 44.212" , pariter ac (n. 1o.) in
figura .poaterioi’e 159.), in qua, dB in I’ bifariam di-
visa, arque in e: productfi punclum quodcunque A tamtam
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tem en ET. FA aequale est quadratumex 11E (I.
47.); ergo quadratum ex Ed duplum est quàdrati
ex .41". Humus, quoniam aequnlis est ZHrectae ZE,
aequale est et quadratum -ex HZ quadrato en; ZE.
Quadrata igitur ex HZ, ZE dupla sunt quâdrati ex
EZ. Quadr1atis autem ex, HZ, ZE aequale est qua-
dratum ex EH (1. 47.). Quadratutn igitur ex EH

fait, qumvis muas «au priqris figura: .48 in puncto 1’ non
bifariam secetut. Pennuutis eliam 4P, I’J utrumque qu-I-
349:1.41114-21’4 q attaque figura exhibimm conduetur En». -

. . "A4 Il Il!poche Cor. 1.: quipr 41’ Pli°ï° 591’132; Ë Ë.

144-482 (connu) finit aemîsummam rectarum Bd, .44 adl- .

iecuo QÇQÂCOI, et compositae ex data A)? et adieux, hum in
fig. posteriore exhiber P4 (Il. 6. Cor. 5.) et F4 Priam figura

(Il. 5. Cor.4.) sied; rectuum 14, B4
tennidifiaronxjam , quae in renterioiç est 4P. Cf. Pfiei-
dorer. l. c. M. 185.  186.

059. Id. Conv’eraae quoque Ptop. 9. 10. valent. Nempe,
peut]: .412 (Fig. 157. 159.) bifnriun mon; punctum T sic in
ca chum, ut duplnm nggrçgatum quadrntorum a; recrûs [1?
val 124 et F4 factotum , quorum ana PB vel TA inter ipsum
punctum P arque altemn1 reçue JE extremum, alter: F4
inter idem punclum 1’ nique Punctum d’alibi in recta JE
ipse vol productavsluntum interiacent, aequale’ait qmdratis
recul-nm 11.4 . Bd, que bine punctoed. inde extremis 4, B
recue dB termiumturt dam, uti in ipais propositiouibus 9.
10. recta T4 au recrû F B, FA minon, quqndo parlotant d inca:
in 11m; dB; m1 Pl maie;- quam 1’13, TA, si punctum d est in
produçta dB. Si! 9111m!) AdŒl-BdeI’Bq-ç-ZFJQ, puncto ’

,4 inclue Id ou puncti 1’ pneus , ad qui: est punctum B: que
«au par se en 1’1(PB, du: punctum du: in ipu JE l

z



                                                                     

234 anamnâronuu
8è «inti zain! HZ, ZE ïmw êœi 16 aîné m’y EH
veiga’yær’ow ’16 aigu «inti 1079 ËH (habituée! 801.1106

, 61:6 (mis EZ. "I017 8è EZ fifi ÎA’ t6 aigu été flic

EH wszçdywvw 64751110464! 34m cm] dm; mis TA.
. iEô’az’xôy 6è nui qui 037:6 refis EA (habituoit un? «.916

Iniç AI" soi viocs 6nd zoîv 4E, EH 53290570011050:-
nAoËowË 30W raïa! (5nd 7.054! 11T, Il ’eeveayuivmv.

Toîg 3è (inti 1051! 11E, EH 1579057057049 ïaov être!

a; (i756 Mg .411 rewgéywvow ’16 aigu (inti zig 11H
(inanimée! in: ni? 109m3 raïa! [141", Il. T55 Je (i716
"fg AH î’mx in! ni «inti euh 114, AHi «roi aigu ânâ

n73! A4, AH 181967070: ôtwloiom’ être; 00.5” «inti 1:16?

AF, TA cwguyoivœv. "Ion de 1.7? AB’ ce?
âge: «’36 "me! A4, dB caïeoïywva thulium? in; e051!

14’736 maïa! 11T, T4 wneœyaivœv. lEuh! taïga mimiez

[Mai ce? 330k. k

11100 T4212 coi.
T150 600510045! eûâeîow squaw, aigu 1:6 6nd cric

I 51179 au) mû éden; m’y ŒMpq’UwM neçtexôpe’rw

69007037104! ïaov chleu 193 «inti un? lamai guipures
cargayw’vq).

fig. priera, un! P4)PB,  quando .punctum A cumin: in pro-
ductn ABfigqaoeter. Oh PIN-kF d 1!de q-l-ÊI’BXIVUÎ. Ï.)
cri: La 9-1-8! q-.-.2(rB «14.121 q) (hm) :173 «14-121 :1.de .14-

2err4, Mecque 4412113 Q-FI’JQ-l-ZI’BXI’da-(PB-l-
P4) q (Il. 4.) adeoque 14:.I’B-Iu-I’d (I. 46. Cor.) et, derme com-

muni PH, AF:PB. 2) 811.44 q-f-Bd 9.2.2131 (14-2121 Il, punais
A et A inceufibua ad partes opposites panai P: sitque l’d(
FA, ’quando .punctum J in ipse dB incet (Fig. prion); sed
IZ)I’A,i si A est in produçta dB (Fig. pouah). 0b 144:;
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duplum est quadrati ex EZ. Acqunlis autem EZ
rectae TA; ergo quadratum ex EH duplum est que.
dratî’ex TA. Demonstratum est autem et quads-attitra

ex EA duplum quadrati ex AF; ergo quadrants ex AE.
EH dupla sunt.qu.adratoruni exi AF, TA. Quadratis’
auteur ex AE, EH aequa’le est quaclràtum En AH
(I. 47.); quadratum igîtur ex AH duplum est ipso.
rum AT, F A. Quadrato iautem ex AH aequalia sunt i
quadrata ex AA, ; quadrants igitur ex AA, AH
dupla sunt quadratomm ex AI", TA. Acqualis autant
est AH rectae AB ; ergo. quadrata ex AA, AB (lupin Ü
sunt quadratorum ex AT, FA. Si igitur recta etc.

’PROPOSITIO x1. (Fig.160.)
Datamj rectam secare’, îta ut rectangulum conten-

tum sub tata et altero segmentorum aequale ait qua-
drato ex relique segmenta.

qu-4-p4q4-2mgr4 (u. 4.) «a: tu q-l-FAq-I-2FAXAA
’4-BAQ::ÇAA lH-BAqflU’Aq-l-I’Aq) (hyp.) adeoque FAX
44-qu:pAq-I-uq val BAq:PA lH-I’Aq-H’AXAA.’
Hinc fig. priera ubi FA,(PA (hyp.) BA rr-’:(ID’1--I’A)q (IL Il

Obs.) et. BAzl’A-PA, et addita communi I’A,VAF:BF,’

Et fig. posterions; niai FA)FA (hyp.) BquCFA-Fd)q
(Il. .7. Oh.) et EA--...FA-FA, let midis: communi FA, FA-l-
3477121, et dent: communi RA, AIE-:311 Cf. Pflciderer.
5. 187. Cumulus collatis fis, qua Il. 6. Cor. 6. de simi-
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236 anMIN’roagu;
3’an 1; «basiez lumen: a; ABt dei 0è «in! AB

mayen, dicos et; lino zig 67.1]; fiel un? 575’900 «à
ŒpbflpoZWQN metsxôpsypv 69007457407 i007 citron ce?

aigri un? lamai nazismes entraida».  
  ’Avayeygoiçpâœ 7029 01’756 mis AB vnedyœyov ce

ABAT, nui eÂzMofiw si AP 8110: and t6 E 07-
(1.650,75 «a! fineçeûzfiw BE, seul ânizfim. FA sa)
lui Z, aux) usinât» a? BE à"; fi EZ, mi drayergdçôœ
ëflô mi: AZ ŒGÏQéÏŒ’VO’N 16 Z9, and 04150) 1; H6

I èni 16 K! 15’740 (in si ABvæe’rrlumm «au? 166,, aigre

U6 6nd wifi AB, BGsneetexôluevoy ôgâoyaiwoy 1’007

ciron 1) e93 aïno zig A6 tergayuivgn. 1 7
iEwei 7&9 6649550: fi APIŒe’qmm (fixa un? 7:6 E,

ngôgxszwt 0è attifai ci AZt (36 aigu 6nd 1037 TZ, ZA
insole-zoneras! 6919070611407 [and tu? ciao Un]; AE we-
zQayw’anv 2’001! 301i me?! 05716 ris EZ neguyaimp. "Il";

0è oi’EZ 1?; EB’ t3 02’905 «inti raïa? TZ, ZA 9189161

xéluevov 69007037401! geai un? 05’706 cric AE gerça-L

1) Peyrard. cum Cod. a. unit 1’001! litanie. Nos ex cd.
Oxdn. [estinlirtlus lectionlem e aux; , m in moulai et Eçtlresi le-
giton". Ed. Baal habet : «(ne -1’aoy En).

libus propositionum Il. 5. et Il. 6. couverais dicte sont, obo,
servari potest, daterminnticmem, quae hic in ennqciato Obs.
10, adieu; fait, ibi haut] allatam fuisse. Neque en adam in
particulari conditionum expositione en: accostait: si qui:
amen generali proposition utramqne conversant indetermixun
differentiae qxiadratorum ex I’ A et AA vel 4B mentione com-

*p1ccti velit, eadem determinatione- opus exit. Nempe adam
in figura prion, quam Observ. 9. habuimus, est AAXAB:
TA [3-114], occlue tamen AF:FB. Cf. Pfleiderer. 5. 192.

PROPOSITIO XI.
0h. 1. Haie problemati sequenmprumitti, poteu am-

v
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Sît data recta A3; oportet igitur ipsam”AB se-

cire, in ut rectangulum contèntum sub iota et me..."
segmentorunr aequale ait quadmto ex renoua segmento.

Desc’fiba’tur ex AB quadraturn ABAT (I. 46.), et,

secçtnr AF bifariam in puncto E (I. 10.), et iunga-
un BE; et producatur FA in Z, et ponatur rectae
BË àequàlis EZ (I. 3.), et describatu’r ex AZ qua-

. dratum Z8; et. produtatur H6 ad K; dico AB sq-
Ctàm esse in 6-, ita ut rectanguliulmsub ,ABs’BQ

o contenant: aetjuale sit iquad’rato- ex A6.

Qùoniani lehim recta AI’ sècatur biÉariam in E,

adiititur autem ei recta AZ; re’ctangillum sub TZ;
ZA contentum hum Itiuadrato ex AE aequale est quaa 4
(irato ex EZ (Il. 6.). Acqunlis autem EZ rectae E3;
’erg’o rectangùlum suh TZ, ZA Contentunâ cum qu’a-z i

drato ex AE aequàle est quadrette ex EB. Sed qua-s

lysais: Quinto quadrants dimidiae AË sil: quadràns quadràti
tonus AH (Il. 4. Cor. 2.), rectangulum autem sub dimidia.
se (on AB si: quadrati îPsius AB semissis (Il. 1: Cor. 2.): I
scolie techno datae AH nostra pr’opositione imperata in inac-
qùalie fieri, àc segmenmm, cuide quadratum rectàngulo sub
rota (i113 et au!) altero segmenta aequetur, duorum ’ihaequalium

i Mains esse debet. Faeta supponatur sectio desidexata in 9. Tum
laper maori segmente A9 descüpto quàdraro AQHZ, et ad
minus Segmentum spplicato rectangulo BGKA, coins alte-
mm huis deAB, requiritur, ut si: A9HZ.-.B9KA.’ Cum
neutrum harem spatiorm, nec niai rectanguli BOAK [alternat
leur: BA.-..AB détint; ansavhinc noxi suppetit problema imme-

dine solvendi. Eam me" suppeditat rectarum AK, ZA ad
occursum usque in punctol’ continuatio: qua fauta, ut sic

. AOHZ-.:BBK4, addito utrimque. rectangulo AOKF, debet

l
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938 vV K zLEuxu’ronux
6705900 i’oov âni- eçî dn6 W059 EB esroayaivç.

’Alloî 193 01’916 n]; EB i’oa inti t6 017:6 16v BA,

AE, 690?) 769 si 91969 7:93 A ywviw t6’ 0790
6716 son EZ, ZA peut) un? oin6 mis AE ïow étui
soie (i516 tain! BA, AE. Kow6v dtpygq’ofiw 56 a’mi

"fg AE- lourât! 0790: t6 :6916 vair TZ, ZA mote-
zôloeyov dçfioyaimov îoov (mi toi 67:6 195g AB ce»
rïgùydvgo. Kat’ éon. t6 (usa! W6 tu?» Î Z, ZA 16

ZK, il»; 9:69 a; AZ en? ZH- t6 6è 057:6 m’y AB t6
AA- 16 6’90: ZK ïoov sati 19? AA. Kow6v dominât»

t6 11K lands! aigu t6 ZG ce; 0A Ïooir eovhh Kat’

Sou 76 psy QA t6 6n6 1:57 AH, 39, in?) 769
AB in; BA’ 16 6è Z916 05n6 cric A91) 16 âge:
691,6 suiv JE, B6 negtexômvw 69.9034441407 îoov
5011 1g; 05756 "je 0A cetpayaiilgu.

1) Hem; lectiouem ex edd. Oxon. et Pasil. restituimuo.
Peyrardus et;Cod. a. omittunt verbal 7m] 70:9 1] AH en Bd.

esse rectanguium HZKF: quedreto ABAT rectite datte A3.
Cam recranguli HZKF lotus HZ eit::.AZ(constr.): rectangua
hlm HZKT idem est cum rectangulo sub Î Z et AZ. laque.
problematis solutio hue redit: ut rebtae FA positione ac ma-

sgnitutline darne (quippe onze datae reçue AB perpendiculario
est et aequalis) in directum adiiciatnr A2 talin, ut rectmgulum
tub adiectaIAZ et tub composite F Z ex data TA et adiecta AI
aequale ait quadrato rectaeldstae AB. Atqui bifariam in paneto
E divin FA, est 122 9:TZ)(ZA4-EAq (Il. 6.). Quare, ut oit
TZXZAzAB q, debet esse EZ 112A13 9-4-EA q. Sed 0b engulum
EAB iectum (cousrr.) est EB q:;AB (l-I-EA 9. (I. 47.). Proinde
(sparte: ait EZ 11:;EB q, et hinc EZ:EB (I. 46. Con). Con-
strucu’o problematil, quad et Clavius notat, non requirit, nid
m: dam rectac AB in altero eius extremo A perpendicularie
excitetur Aï ipti AB sequins, «que bifariem in E noceur,
un ut teuton: semiui ipsim A3 aequaiie A8 ad grigniez rectos
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. [ , Vtinta ex EBiaequalia sunt quadrata ex BA, AE (L’
47.), recrus enîm est ongulus ad A ; rectangnlum igi.

’ tut sub TZ, ZA cum quadrato ex AE aequale est
.quadratis ex BA, AE. Commune auferatur quadra-
tum ex AE ; reliquum igitur rectangulum sub TZ,
ZA conteiitum aequale est quadrato ex AB. Et est
rectangulum quidem sub PZ, ZA ipsum ZK, aequaa-
lie enim est AZ reçiae ZH, quadratum VçrO ex AB.
ipsum AA; rectangulum igitur ZK sequoia est qua-n
drato AA. l Commune auferatur AK; reliquum igitur
Z9 ipsi (9A aequale est. Et est quidem 0A rectano
gulum sub AB , B9 contentum; rectaienim AB se.
41113118 est redue BA, et Z6 est quadratum exhiAO;
rectangulum igitur euh AB, B9 contentn’m aequale

est quadrato le): 9A. .
dans An in angulo A constituatur, tum recta EA,æontinuetur,
loues sit El: rectee EB iungepti putiets «leur E, B, donique
l data A3 abscindatur A9 aequelie rectae par luctenus bien
dame Az. Quae quidam lamper existiez: AB miner cum si; *
E3, itague EZ sen EA-çsAZxEA-i-AB (I. 20.): endemque
’Inaior dimidia A8 sen EA, cum oit E8 sen EA-l-AZHAB
(I. 19.) sen 23A. Demoustretio etiem ubique relique figura.

apparent sic peregi poteau v n xEZ q-.-.-EB q..-.AB q-i-EAÉ (connin etI. 47.)

Atqui EZ hAZ q-l-EA q-i-ZEAXAZ (Il. 4.).
IgiturAZ .4734 q-I-2EAXAZ:ÀB «4.15.1 a

vol ’Az q-l-ZEAXAZzAB q

Le. A6 q-I-BAXAez-ABQ 0b AZ:A9; AB:2EA (conflua)
. :ABXBe-l-BAXAO (n. 2.) .

flgo A9 HBXBO. Cf. Plieidèrer. 55. 62. 65.

o

Obe. 2. Propositio haec aliis verbis «lacet rectangulum
BJKG comtruere’. cuius Jans mains Bd est dans rectee A8

l



                                                                     

* L9710 ILE’ltENTC-Htvu r
aH pipa libation: «3.93m AB firme: 5mm? 16

Bruine i6 6n6 vair AB, B6 71591516pr 69.90-
76wa focal sima i:0 qui 6916 "je 6A 15196716790.
79mg è’âst surtitrai.

1) Verbal: Jim r0 rouir, quad Peyrerd. baba, patito:
ex e66. Oxon. et Basi . restituimus.

loquele, et coins area eequalie est quednto aimantine A9 le.
terum coutiguorum A8. B9 rectanguli. Cf. Pfleiderer. 9. 64.

Obs. 5. Quum rectanguli HZKF lattis HZ ait :ZA
(connu): est F Z- [13:1’ AzAB. Praeter areau HZKG:
ARE (DB5. 1.) datur itague difforentia laterùm eius. contigu).-
rum .-..-AB. Problema igitur proPOsitiOne il. enuneiamm
pet enalysin iObs. 1. redueitur ad hoc; ut obnstruetur paralla-
logrammum rectangulum. ouilla differentia laterum configuro-
rum eit darse rectao AB sequalis, et cuius area «aquilin zingua-
Ldreto eiusdem rectae data. AB. Quod porto Peu: bieeçtionem
differentiae Manet A laterum Î Z et )ZA recunguli describendi
reduciturUI. 5. Cor. 10.) ad doterminetionem semisummae E2
oomudem laterhm , quae absolvitur ope propositionis (Il. 6. et

A I. 47.) cr. Pfleiderer. 5.55. j
O b s. il. Eodem mode solvitur vprobleme gourdins: con-

sumera rectahgnlum (Fig. 161.) cuiue differentia luter-nm con-
tiguorum rit data»: recrue AI’, area eutemquadnto alias nains-

cunque recule datte I aequalis. Sumto «un F Z esse latin
mains rectanguli construendi: cum lattis mixius si» eo diffame
.debeat longitudine AF: oponet illud ait :AZ. Remus igitur
no redigitur Ïproblema, ut dame racho FA in directum adii.
ciatur AZ Italie, ut rectangulurh euh ediecta AZ et sub coma
posita T Z ex data FA et adiecta AZ aequale si: quadrato none
dune I. r Quod bifariam in E secundo deum latex-nm quasi-
torum rect’anguli differentiam AF denuo ad illorum semions!!-

mam EZ (Il. 5. Cor. 10.) investigendam deducitur. Atqui
azqgmeA-i-EAq (Il. 6.). Ut igitur ait rectanguinm P2
XZAzlq ,ï debet eue E231 (hl-E19, proinde (I. 48.) HZ

l

«J
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Ergô data méta dB secta est in 6, ita ut rectan.

gulum’ sub AB, Be cohtentum aequnle ait quadrato

ex 9.4. Quod oportebat facere.  

«(pralin esse debet hypmenusae lrianguli rectanguli, cnim
htçrn circa angulum rectum: sint, unum quidam dame rectae I,
dterum dans ÉA aequaliau Hinc sequens enascimr conuructio:
damé late’ruxn trianguli Vaifferentiae ÀF, bifariam in puncto E

divine perpendicularis in altero du: extremo A constituant 13::
«ligue rectae I ; mm centra E intervalle EB describatur circulas:
qui ci) EB)EA (I. 19.) ideoque et )EF rectam Il! utrimquo
Productam secabit. Sint panera Z, A hue sectiones. Erit re-
ctangulum sub [Z et 21 velAsub 21.4 et R4, quad requùitur. ’

-Nempe 1) tam PZ-ZA, quam Azt-I’IL:.AF. 2) Rectan-
gqlus I’ZXZJ-l-EAhEZq, et ractung. AAXÆLI-El’q:

E119 (Il. 6.). Quare, cum sin: ErzzEA, et MME
(commjfit tain rectaug. szzA-5-EAq, (3mm AAXAIH-
E4 (1: EB f1:1:VAB 9-0-EAq (1.1 47.) et hinc un: rectang. FZX
2.4, quam. rectang. JAXJfa-AB q:aIQ. Caetcrum, unifa-
cile patet, lutera duorgm rectangulorum aitusolo, mon magni-
tudine differunt. Eandem problematia, enlumina tantum a
praecedente diverti: ,,ad damna rectam lineam dito quadrato
acquale rectangulum applicare, excednns quaarato" connut.
’ctionem mai: Rob. Simson. (Euclid. Elemem. Glasguao 1156.
in m’a, ad 28. et 29. w. sq. p. :581. 511.). cr. Halley in
çcholio ad Prop. VIH. 18. Conic. Apollonii P. Il. P. 153.
Pfleidercr. l. c. 5. 66. cf. infra ad V1. 259.- Obs. 5. Quodsi
fin 55mg 160. data esse lumatur recta 19, si: invenienda de-
nlum recta dB, in ut de thXBO (quai problema com
versum cri: problematia Il. 11.) , facile pater, adam hoc pro-
blema une idem, ad guod etiam Il. 11. redire vidimas, nempc
ut recru dame Je adiiciatur alita 9B in directum, in ut
rectangulum- tub indican 93 et au!) dB compatit! ex datte:
gaiecça taqua]: ni: dune 110 quanta, val ut describatur re-

Q
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, ..lIPO TAXIS lfi’.

,, -. , . r. 1.: ...,34Ey 104,: (cpfiÀ’Uyw’l’wlg 19170212019 To and mg mi!

a’IHfileîcw 70mm! 157101.9t’y0150r,sa 9118119459 reîpdywàlov

, I , .. r .. 1 I. - .pelçov eau un! and 1m: 1m! apfllaow yww’av magre-
xovaaîv nitrerais! u;ga;lcu’wwv,   un; negtsxolltévç) 639

13m5 ris puîç 71511 91691 11:12 (ipflleïav ywvïav à”), à!

ëufi’Ânfieîouû mz’Bè’mg niant; ml Mg ünolapp’ah

a’olræ’vyç 32169 23m) 11:9 nocâétô’u 91969 1?]. (ipfilst’q

ywwk’z.

ctnngulum E9411", chins Iaterum Bd, B9 differentia si; dalti
19, et cuius  area aequalis .siL ,eiusdem rêche .49 quadratm
Sùlvctul’ flaque problema codem mode ac Il. Il. Cf. Pflei-
dater. L à. M. (’57.  68.

Obs. 6. Inbea’tur nunc (quod est altèrùifl pmbxematïi

IL 11. conversum) dame 139 (Fig. 162.) au: 911 in direct: in
  in: adiici, ut rutrqv-uîum’ sub dans: B9 et gub composiu BJ
’ ex data -et adiecra sin quadrato adiectanJ aequale: sen in:

beatur re ctan5qum construi, cuius lama minus si: (Îatae llectae
B9 acqunle, et cnius area aeqùalis si: quaaralo dîfferexuiae
la? latex-nm 17A, 1’30 l’ectàn’guli. Filet; suppbnatlu’ continu-do

desiderata mame daine Be ad puncmm A uquœ. Cum Si!
rectang. dûxlwzllâ (H- rectang. AOXGË (Il. 3.) .)1?’6 ,
ut possit essc .11qu rectang. ABXBO; dcbet esse 3491])
Reg , 110)BQ. Consfittuatnr super .49 quadratum 11821], et
super A3 rectangulum .ABNII, ouin: lama BHËBO. Recu
N11, quac ex opgosito [mais AB rectaùgulum JBIIN remi-
nat, laiera AZ, 9H, utpote ipsi. Je caquant, ac prbihde
maïoral quam 1911389 in  puncn’t N et 0 in acabit, ut si":

  41729071811 5(l. 54.) :139 (connu); adeoque ZNÉHO
:AOXBG, arque ut œctanglxlum NZHO si: rectangs tub 04
et H0. Pou-o, ut si: Je q: rectang. 413x89 h. e. constr.
AOZszlBHN, ablato communi spatio AGON, debet un
NZH0:.-BQOII h. e. rectang. eHxHozneqë-em (canut.
et demonsm)! Etialxm hoc problema itague code!!! relit, que



                                                                     

l

v. i LIBER isscvnnus. 243
P R O P 0 s I’T I 0. X11. (Fig. 163.)

In triangulis obtusangulis quadratum lateris obtu- l
811m anguhim subtendentis mains est qiiam quadrata
ex lateribua obtusum angulum continentibus, rectan.
guld bis comento sub uno làtemm circa olJrusum an-
gulum in quod productum perpendicularis. cadit, et

.recta intercepta extra a perpendiculari ad angulnm ob-

tusum. ’x

Il. 11., ’nempe ut .datae 60 in .directum adiiciatur,alia.0H,
in: ut rectangulum au!) adiecta 0H, et sub 9H composite ex
data et adiecla aequale oit data: 90 quadrant vel ut ducti-
batur rectaxigullim NZIIO, cuius.laterum N0, OH differentia
90 si: data 89, et ouin; area aeqnalis si: eiusdem rectne
B9 quadrato. iUnde etiam’ hic acquitta similis constructio.
cr. Pfleiderer. 1. .. s. 69. et 5. 90.

i

PROPOSITIO x11.
Obl. 1. Austin p. 59. sq. tree ultimes librin secundi pro-

positions pattern coinstituere ait ab caeterie seiunctam, petite:
ne ne: ultima: prixhi libri, sec! non maque ac bas in elcmentie

lncceeeariam; nec omnino, praesertim qnod ad Il. 12. et Il.
13. attineat, ’valde utilem: ideoque cas succeseoÊum Euclidie
impraidenti gloripsove clament: suis theoriis augendi studio
tribuendae esse causer. Contra que Pfieiderer. l. c. Pars HI.
S. 195. quoad Il. 12. et Il. 15. monet, pràeternexum argu-
menti baratin propositionum cum I. 47. prônamque ipsarum me
hac et Il. 4. Il. 7. consequeptiam, et ad plates applicntiones
imignem muni (quarum exemple et ipse subiungit) te ipse
X11. picpositionis 17. demonstrationem priorem supponere, et
Datorum préposidoxnes ,64. et 65. (in textu graeco ClaudiiHardy

I Paris. 1625. et Dav. Gregorii) vol 74. 75. in versionibus Rob.
Simson. et Schwah. illis niti- i ’ ’ ’



                                                                     

1 i n244 ELBMENTORÙMI
"Enta: a’pfilvyuimov .Œgixwvov fui ART appuie

épi! MIMI 6nd BAT yowlava and 77x431» dard mû B
omcsz’o’v .êni W41 TA ënfllæyâelaav ’uoÉôezog 1; BAj

16’702 (in 16 chai mis Br 187905700707 psîçôvië-au funin!

dnô 1154i BA, AF æwgayaîwwv, dis 6nd 1057 TA;
AA neglefioyë’yy; idgôoywwîgn. Il i

’Emi 7039 eüfisîa 1; FA Téïflîfl’ut ais glume amuï

16 A aqpaîow lui 02’964 oïmi nie TA 1’004! ÊO’ŒÏ un?

ciné 107w TA , AA rezeœyoiwotè nul wifi dis mimi 1:03

FA, AA nsgtszope’wq) 69490701013». Kowôw agog-
i 281001036 (inti 1179 AB- qui d’oc: rivai 10741 TA, AB

i’ou 501i mais me (inti 1051! TA, AA, AB cngayw’floiç
and e97 629 6nd 1054! I’A, AA 77.59151on? âéüoywm’ç).

’AMoË flic ne? (inti 1:57 17A, A]? ïocw fini cd rivai
hic TE, 0’909) 7&9 o; 7:ng rugi A yww’w vois 6è xaîné

0B9. 2. ’ Perpendiculum Bd cadote. ut in enunciato pro-

.posilionis sumitur ad peut» anguli BAI, qui deinceps est
angulo obtuso BAT. pare: ex l. 17. Cor. 5. Cf. Pfleiderer.

l. c. s. 194. li 0 ba. 3. Caeterum quodeunque laterum angulum obtusum
comprehendentium pfbducatur, ut in illud perpendionlum ex
oliposito trianguli vertice demittatui, cive illud(Fig. 164-.)BA,
sive FA fnerit, rectangulum inter illud lame, et rectam i1:-
terceptam extra ad perpendiculum asque, utrimqne eiusdem.
magnitudinis exit. nempe PAXAdsBAXAE, quad vel ex
ipse propositione Il. 12. pater; (Gilbert. l. c. p. 192.) Pfleidercn
5. 198. vel ex l. 4.1. Cor. 4. consequitnr, vel immediatejic
adetruetur. Est EJQ-I-deBEiH-I’EQ, quiaiunaquesumma

:qu (r. 47.). l - , AProinde 0b 12112134114541 H-2I’AXAA (Il. 4.)
et BquBAq-l-AEq-i-ZBAXAE (Il. à.)

est] Bd 94-124 q4-AJq-ç-2pr44

:Jm-I-M q-l-4Eq-j-ZBAXJE.

x
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Sit triangulum obtusangulum ABF habens angu-

lum BAT obtusum, et Aducatur a B puncto ad T A
ffoductam perpendicularis Bd (I. 12.),- dico quadra.
mm ex BD mains esse quam quaidrata ex 13A. AF,
rectangulo bis sub TA, A4! contenta.

Quonîam enim recta FA secatur utcunque in puncto
A; quadratum ex TA aequale est quadratis ex TA,
AA, et rectangulo bis sub FA, AA contenta (Il. 4.).
Commune addatur quadratuin ex AB; quadrata igitur
ex FA, JE aequalia sunt quadratis ex TA, A4, AB
et rectangulo bis sub TA, AA contenta. Sed qua-I
dratîs. ex FA, AB aequale estvquadratum ex TE (I.
47.), rectus enim est ad A angulus; quadratis vero
ex ,44, A13 aequale est quadratum ex AB (I. 47.);

Atqui BJq-I-AdquAq, et P12 (14-4143 Q:I"Aq (L 47.)
demtis igitur utrimque aequalib us, manet 2PAXA4.-.234
XAE, et fAXAdzBAXAE.’ Cf. Pfleiderer. l. c. 5. 199.

Obs. 4. Alii alias propositionis Il. 12. demonstrationee
(ioderth que perdue: Coëtsius: vid. Pfleiderer; 55. 195L 196;
Ba, quem Greèorius a 8c. Vincentio habet (Pfleiderer. l. c.
5. 200. Gilbert. p, 296.) praeuiissai ce picposifione, quam

I Obs. 5. hebuimus, quem nero ille a propositionibus 31. 55.
56. libti IlI. repetit, rem endem fare modo, eademque deli-
neetione demonstrat, que apud Euclidem in I. 47. adhibetur,
niai quad duo lutera. opposite quadratorum circaiangulum ob-
zuaum producuntur, usquedum conveniant cum’perpendiculo
ex opposito trianguli vertice in ca demiaso , et same. concinna
est atque elegens. Simplicitate tamen superari videtur ab ce,
quem dedit Ambrosius Rhodius Euclid. Elem. libri XllI. cd.
1661. p. 51. sq. et quem, etiam habent Gland. Richardus
Guarinus (Euclide: actiniums et methodicus Aug. Taurin. 1671. A

a p. 60. sq.) Euclidie Elementa Land. 1678. p. 95. sq. et Coët-

I
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11511 A4, 4B ïacw 16 ânô cric Alfa; dieu du"; zig,
TE mergu’ywov ïaovv êmi rrcîç me ciné 103v FA, AB

impayaîwozg ami 193 à); 15m) T150 1711, Al angula-
péan,» 69190711)le 159-78 9:6 dm; zig Î B tsigéywvov

c034! dnô un TA, 21E wwçayw’vmv pleige? ému, 14,3
62g 43716 To34! TA, 114 neecszope’alç) dgfioyœm’cp; ”Ev

dieu mais dpfllvyww’ozg nui me? «Iris.

IIPO TÀËIZ cya-
’Ev voïç 6Évywvlotç ïgtydvng tu; 057:6 tu]; "in:

ôâeïow ywm’av ônotnwoz’myg alevgoîg wewgoïywvovëÂaæ-.

sinus, quels-hue redit. In trianguli ad A obtusanguli (Fig.
165.) BAT latus altemùum FA ex varice qpposito Bdemisso
perpendiculo Bd, quad (Obs. 2.) in hm: Il productum ad
partes anguli 19.49, deineeps positi obtuso B41" cadit), tumA
rectamm Bd, 114 descriptis quadralis Be, PH, algue hoc
ecdem modo, .quo in Prop. Il. 4. divisg, est BFqL-zBdtH- .

11mn. 47.) :qu-I-nzz-I-AN-kr44eAH234q-z-rAq-g- ,
4.4 Q-l-ZI’AXAJ (n, 4.).

Atqui BJQ-I-ÀAIFIJBÀ q (Ï. 47.)
icaque Bl’q:BAq-l-Al"q-i-2PAX.4J. Cf. Pfleiderer. Ç. 191.

» ’æ.
PROPOSITIO X111.

O b1. 1. Propositid haec valet non untum’de triangulil
acutangulis i. e. Daf. L 29. de fis, que des angulos «au»:
habent, sed de omnibus omnis generis triangulis. Quod du-
dum observa-un: Isaaçus Monachus in scholie ad banc pro-
positionem, Campanus, Commandînus, Pelenrius, Clgvins,
VVhiston., Robert. Silhson. , Austin. , Pfleiderer. l. c. urique.

  Nempe a) non tautum in lriangulis rectangulis, et obtusan-
Agulis , qubrum icaque duo reliqui anguli ad basin! tu!!! «and
(I. 17. Cor. 1.), si e vertice anguli recti vol obtuai in on».
siumlbasin demiltaturçperpendipulum, eadem profita damon-
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gnan Isacqxvnus.’ 2247
ergo, qqaplramm, çxA TE aequple est quàdràtis, en; F11,

113 et rectangulo bis sub 124, 114 contenté; quaie
quadratuxx; ex, F3 mains çst. quam quadrants: ex FA,
,43 rectangulq bis sub FA, 1111 contenta. ln obtus-

anguliq igitm; etc, - I
B a Ô, P 0 s I T 1 0 xm. (Fig. 166.)

la triangulis acutangulis quadratum lateris acùtum
angqlulrg aubtendemis minus est quam quadrata exlate-

matie obtinobit, que est apud Eilclidem: verum b) quad
parian: dudum moquettant viri docli, propositio hqec ètùrn
tum 19ng haha, si Luna angulorum ad basin’ rectusjvel

[chutons fueriç. Nempe prier? casu (1755,167. a.) in .triangulo
JET ad I’ rectangulo perpendiculnm ex ad El,1 dormant!!!
cum ipso latere 41’: adeoque phncçum 4 cum Puncm f coin-

.cidit; et propositio Il. 15., ex qua esse (licitan- 111"!de G4-
qu-amxzu in banc transit: qu;ABq4-31x1-2rBâ,
val ut aliter dicamus in lune: quzqu-FBq quod qui;
dg!!! Page: a: I. 41. Cor. 2. Cf, Pfleidcrer. 5. 203. Ponction
(au; 167. b.) in triangule JBI’, quad angulum AFB
obtuqum babel, perpendiculum ex A in basin 31’ demissum
cadi: (I. IÏLCorQ 5,) ad partes anguli acïui 41’], qui obtuse
.41" B deixgcçga, est, erîtque 1B 1:1411w-l-aBd (l I. 47.), aden-

.que ABq-l-Blîqç-qdlq4-qu-l-EIWJ. At qu-J-quzl’lq
4.2.43XB1’ (Il. 2.). lmque 4394-quzzzldq-f-PJ .14-
2ABXBIL---AI’Q-l-?48)(BI’ (I. 47.). VVhiston. Demonsn:
2. Austin. p. 58. Gilbert, p. 288. nq. .Idem.etiam adplîcuis
ad hune casum reliquis reliquorum camnm demouszrationibus

comcqnitur. ,Cf. PEciderev. M, 205v-207. u
.Obs. 2. Ex ü: , quae le. 1. dicta sunt, Palet, arctjo

15an, qua; res iubct, limitibùl enunciaLum ’propositionis k

. r



                                                                     

248 V ELEMENTORU!
de écu 16v ciné 961 91st 65eme! wiarnepsæzmmôv
M961 cetgay-ivw, 14,5 neetezope’vp dis 656 7e puis
«à! 15591 7&7 6583M ywviar êqa’ il? si dômoç aimer,

ad flic (inoÂapfiavopæ’vflg ânes tine ",7; tufières:
3:96: ri 0’5qu yuwiq.

’Earm 6511767107 19:7on 16 ART ôëeiav 5101
"fi n96: 197 B 703411411! , and 513m dflô un? A m;-
peiov ëni tu)» Br «(26520; 1] Ad’ 157m au 16 mimi

ME 11T Ingdymvml glanés! écru 267 (Inti raie TE,
Bd sugayoivw, «le? dis 6nd :61 TE, Bd negæZo- I

pleige e’pôoymrigo. ’
Il. 15. epud Euclidem circumwriptum esse. Simnl pue: ex
dnoblu pourcmo loco posiris casibus, rectam inter alter-uni
buis terminum, et perpendicnlnm interceptait: nequaquam
mpet ivre: intercipi, saltim si lune vocem ad ipsum trin.
gulum, de quo sermo est , referre velis. Stupide itague ni-
scieur, non germinaux esse textnm gnecnm propositiouis H.
13., qualern nunc quidem habemus. Nec medelam illi men,
que!!! emmi: laudibus Peyrardus mollit, âCodcx 190., ab
ipso Iigno a noteras. Quin vetusLissimum in!) esse erratum,
qulmvil Ml ipsum elementorum auctorem baud referendum
eue videntur, inde pater, quad jam Isaacus Momchus id no-
taierît, qui rem in interpretatur l. c. ut statut , hac loco
Euclidem omnia triangule, secus ac in Def. I. 29. appende
oxygonin, qui: omnia habeant englues acntos, etsi non omnes,
amen ad minimum duos , que tuners eententia Pfleiderero l. c.
Q. 210 iure parum probabilis videtur. Suspicionem tenus hoc
Inca corrupti, eodem nonante, etiam ,illud auget, quad in
exposition eius verbal: En!» 6.151176on rptyuwov a; dB!
55mn! 3’103! 17;? 719d: 16 B yawiav nomme Austin. p. 3?. men

fore mut tautologia, vol pontas absonam pue se tenu": deter-
mimtionem (a quo tamen vida caliban-are forte possis, si in
interpretari velisxl si: triungulum acutangulum, itanempe, ut
nominatim angulus B si: neume). fleurerez aubin, ut me.

Ü
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teilbus acumm angulum continentibus rectangqu bis
contenta euh uno laterum circa angulum acutum in
quad perpendicularis candit, et recta intus intercepta a
perfiendiculari ad angnlum acutum.

Sic triangulum acutangulum JET , habens angu- a
lum ad B acutum , et ducatur ab A puncto ad BF
perfiendieularis A4 (I. 12.); dico quadratum ex 11T

I minus eàse quam quadrata ex TE, RA, rectangqu
bis sub TE, Bd contenta. i I

t

der-cr. I. c. monet, aeeedit, quod in propositionis 65.’(75.)
datorum enunciato generatiin sumitur: ’Edv mironton: 55512:1:

in fmvlavtdedopémv. Expositio quidem ains adiunctam rursus
habet ad triangulum acutangulum restrictioneni. Sed eadern,
quin magie adhuc otiosa laborat vocis 5567m: adiectione (nisi
etiam hic interpretnndo *mitigare velimus), qua Propositiouis
Il. 15. expositio, unde contra ipsius propositi lenorem trans-
lata videri pictes: (quamvis! etiam "hic codex a nullam mede-
lam afferat). seopus enim, que propositiones 64. 65. (71,
75.) datorum tendant, baud permittit, ut Posterior ad trian-
gule acutangula restringatur. Is quippe, ut probiematibus,
quibus inserviunt (cuiusmodi est in Apollonii locor. plan. vers.
German. p. i459. 445.) propositions illae reipsa sufficiant,
artiüor constitui nequit, quam ut trianguli cuiuslibet dam an-
gulo obliqua, rationem trianguli ad differentiam quadrati l:-
teris’angulo date oppositi et summae quadratorum laterum
eundem angulum comprehendentium dari ostendaut. Hoc
autem’posito, Prop. Il. 13.- Elementorum, qua datorum 65.
(75.) nititur, pariter ad omnis generis triangula pertinere debe!.
Praeterea etim aliae propositionis Il. 13. applicatioues, quel-nm i
in excusa ad Il. 15. adhuc nonnullas habebimns , universum
eiue, omnesinObs 1.memoratbs casus complectentem, ambitum
requirunt; Cf. Pfieiderer. M. 212. 213. Quae cum in tint,
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. I
’E [si ytig EQJ’ÛSÎIX. a; TE régiment tic druze and

16 [1’ 7d (Z90: (inti furia! TE, Bd rngdyœw ion êari
r93 me dis «En; mon TB, Bd neptsxopévgo «baumier
nui «tu; (inti mis .411 rezpayuiwp. Kowôv «(tontinant

76 dmi zig 4A zædyuvow ’ ni aigu (inti 161?  
TE, 1L4, 4.4 rambours: fou in") 7971:8 83: 6nd i i
’IIÂ’V .TB, Bd nsqtsxope’vço 69007407410 and roi: «inti

«un; A4, ÂÎ rngayw’wotg. 141M rois pèy visai rait!

Bd, 4.4 î’ow 301i 16 dnô 11,79 AB, 6069i 710291;
çgôg 19; .4 yœuia’ rois 0è «inti tu?» .44, AF in"!

variis media viri docti propoaitionem. banc Il. 13. garantîm-
enunciare ac demonstrare studuerunt. Et alii quidem embu
tantum triangnli acutanguli mentione, reliqui propositionis 1.3.
enunciati atque expositionis versionem ile concinnarunt, ut eo,
qui Obs.. 1. a. indicatnr respecta in triangula rectangula et
obtusangula quadrent, que, pertinent l’alumine p. 10,5. sq.
De Charles. Cursus Mathem. Tom. I. Lugd. 1674. p. 23. Xi-
menes (I sei primi Elementi della geometria pians. In Venezia
1752.1). 126.). oLorenz (Euklids Elemeute Cite Ausg. Halle
1809. p. 40.). Alii etiam vocem broc expungendam et expres-
sioném: àp’ ijy 1) miasme orin-ut latins sumendam, ne?" ad

tasum intra iatel’is buius tenninos restringendam Patavqiunt,
ira ut etiam casum Obs. 1. b. indicatum propositio haec com-
plecteretur. I-Iac ratione Tacquet. p. 67. sq. rem expirait, qui
lamen vulgarem tantum demonstrationem exhiba. Clavius,
Commandinus, Rob. Simson., Austin. rem, mi. Obs. 1. b.
diximus , aut aliter demonstrant. Cf. Pfieiderer. 211.214"
qui idern 5. 216. indicat , sulÈEcere :posse, si ver-ba tannin) r01:
651.7017105, 350706on expungantur, dummodo demonstrationis

,initium (additis ,i quae nuois inclusa sistuntur) ad figuram
textus et fignram posterioremead Obs. 1. a. exhibjtam in refe-
ratur: ’E7rl raie (171m) 51.70511: 1; TE tiquant; «i: È’tuzs and t3

A (1) tâôeïa 1; dB and ni ID, et verba àp’ 77v 1; sciant): «lattes,

117c «inalappnrope’rqc in!» n96: 1.17 65m; yum’ç, îisque-opposita
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Quonîam enim recta TE secta est utcunqiw in 4;

quadrata ex P13, Bd aequalia sunt rectangulo bis sub
TE, Bd contentd et quadrato ex JF (Il. 7.). Com-

.mune addatur quadratum ex 1d; ergo quadrata ex
’I’B, Bd, 11A aequalia snnt reclnngulo bis sub TE.

Bd çontento et quadratis ex 11:], AF. Setl ipsis
quidem ,ex Bd, 4A aequale est quadratum ex .48
(l. 47.), rectus enim est ad A angulus; quadralis verô
ex 111], AF aequale est quadratum ex"AF; quadrata

’îg’itur ex FB, Bd aequalia suint quadrato En; AF, et

propositionis 12.: 59’ i)» ënfllm’nïaav 7) 341.0510? m’rtru, 1:7:

inolapfiavofilmt i’noa n96? 117 cigüe!!! florin, situa] perpen-

dicnli ac segmenti Per illud ebscissi diversum relate ad angu-
lnm ipsiusque t’arrive"), mm ad triangulum indicare censeantur.

Obs. 5. Cuternm etiam bic pariter ac Il. 12. Obs. 3.
de triangulis obtu augulis dictum fuit, notari porest, in quad-
cunque laterum engulum scutum comprellendentiunt ex op-
posite vertice demittatur perpendiculum (Fig. 168. 169.) sive
illud A8 sive Br fuerit, fore semper rectanguinm inter illud

leur! et recteur ab angulo arum .8 inde asque ad demissnm per-
pendiculum interceptant utrimque eiusdummaguitudinis, nempet
PBXdedBXBE, quod patinai: vel ex ipsa propositiune
13. in ’ut Obs. 2. diximlu,.amplificata pater, vel en I. 4l.
Cor. 4. consequitur, vel similiter ne in Il. 12. in adstrue-
un: Est Al qui-41’be Q-Æ-AE (1, quia utiàque summuzdl’qi
a. 41’.) Proiude oh r4 9:31’q4-qu-2PBXBJ, et Ars:
,qu-l-BEq-MBXBE (n. 7.)

cri: .44 q-l-BPq-l-Bd q.- 2erB4
:TE Q-I-AB H-BEfi-ZAB XBE.

Atqui AJQ-I-BJQ-JIIIBQ, et FE q-l-BE q’-.--BI’Q, itaque .

HBXBJÆABXBE et PBXdejBXIIEk CE. Pflei- t
’ derer. 5. 199. 1 A r

O ba. 4. Similes .etiam huit. propositioni demonurandae
rationel adhiberi pçuunt, et teapseadhibitae fuel-nm, ac in

z

i



                                                                     

252 Ennunnrokuu
uni a; dnô ni; AP a: 59a km; caïn! r3, BA ïoa
501i 197 ce «inti fric AI" mi 11,5 à; 6916 suiv m,
BÆ «3’313 privai! tu; 11’916 Mg 41’ m2167 écru 16v

(Inti 1037 FB , AH ængayaîvwv, un? ü; 6nd 70-9 ÎB,
Bdmgeexope’vgo ôgfioywwûp. ’Ev à’pa cois 65111091100;

and ni éEy’c- ’
H P Û TA Z I 2 aï.

T97 80057:5: efiôwyeéppcp 1’007 539057130707 ov-

uwj’oaoôm. l ’
’Eaæm a; 600M mîâzîygapflov cd A’ dei à) 11,6

Aœæîfivyçépmo ïoov œnQoÊymvov monfoaoâm.

Il. 12. Obn. 4. vidimus, e quibuslparîter eam, quam pacte:
dies Ambrosius Rhodia: «ledit, simplicitate ou: maxime oom-

menâabilem hue referemus. Nempe (Fig. 170,) in
ad B acutanguli JBI’ latus BP, quad non minus ait attaque
relique, lamine perpendicnlo Al (quad mm neceasau’oînm
niangulum ABI’ cadet (l. 18. Cor. 5.) mm rectum la, Br
duçriplis quadratis, arque hoc ruraux, ut in Ptop. à. divisa,
denîque super recta ZH:BJ (1.34.) constructo quadnto 20,
’quod igitur 2849:3]! (IL 4. Dem.) cri: Aqujdq-f-
BJq (I. 47.) :dI-IfZO. Erg-:NH-I-PA-I-AH, itague
JE Q-PBI’q z NH-I-dI-I-I’A-I-dH-i-ZO :NH-l-dl-I-2 . r4.
quia AH:ÏM (I. 34.) et 20:44 (136111.). Scd ÂI’QŒNH
4-410. 47.) ob NE:qu (Il. 4. Dam), ergo 43:11-qu
:AI’Q-I-ZÎJ

  :AFq-l-2. rectang. PBXBJ, 0b BAL-:34 (IL 4. Dam).
Cf. Pfieideret. 5. 197.

Obs. 6. Converse: quoque propositionum Il. 12. et Il.
13. valant, patiner ac I. 48. conversa propositionis Il. 47. do-
monstrnta fuit. Quin haec ipsa I. 48. adam boa loco iùnclim
cum reliquis, inferri poterit. Nempe 1) si in triangulo aligna
quadratum mains lateris aequale fusât summae quadratorum duo-
rum reliquorum laterum, angulus illi primum hammam lutai
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rèctangulo; bis sub TE, Bd contenta; quatre solum
quadratum ex AF mimis est quam quadrata ex TE.
RA, rectaugulo bis sub TE, Bd contenta. Ergo in

acutangulis etc. ’ d

P Il o P o s 1 T r0 xrv.’ (Fig. m.)
Data rectîlîtieo aequale quadraturù constituera.

Sît datum rectilineum A; opôfl’et igitur ipsi A

rectilineo aequale quadratum constituera.

oppoaitns recrus erit. A Nana si obtusua fueüt, quadratum ha
taris illi oppositi mains (Il. 12.) si acutus fuerit, quadratum
dusdem lateris minus (11215.) foret summa quadratotum duo-
mm reliquorum laterum. î) Sigquadratum lateris aliouius
mains fuerit summa quadratorum duoitum reliquornm broum;
angulus ci oppositus obtusus erit. Nequit enim recta: (I. ’17.) d’

au: acntus (Il. 13.) une. Denique 3) si quadratum [mais
menins minus fuerir aumma quadratorum duorum reliquorum
laterum, angulus ci oppositus acutus exit. Nequit enimrecnu
(I. 47.) au: obtusus (Il. 12.) esse. Caeterum duo casus ul-
timo loca allati poter-1m adam simili ration: demonurari ac
in fampositione L748. factum ouah Euclide, qua: demonstra-
lianes dedit Clavitp, et quod ultimum caçum attinet, inm
indicavit Isaacus Momehus Sahel. ad Il. 15. Cf. Pfleidercr.

Le. M. 217. 218. I  O ba. ,6. Triangulum scaleuum :Îgitur crit’rectangulum d
obtunngulum - acutangulum , prout quadratum mnximi eius
hutin quadratia simul reliquorum duomm laterum a: naquale
-- au: mains - au: minus: ultimo milice: «au maximas
trianguli Ingqu (I. 18.),acutua ait, umoque magis caeteri.
E: niangulum lequicrurum, enim buis attaque crurum maniât
en: ,(quodsi enim singuh cran hui msieu cum, pou potes:
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t 2170501061.» 7059 197 1.4 eüôziygawup ïcov traça).-

).nlôyçumcov 6900,41;th 76 Bd” si pâti 013v l’or]

me: 9; ,BE il)? Ed, 78701169 à! si?) in; Emmzdc’v.
va’awwz 7029 197 A 861.9117911;th 5’001! rwgdywüov

ÎIôili’d’ si 0è où, piot raïa! BE. Ed pu’Çwv ëotlv.

"E0110 peignai a; BE 11D, and êxflefihjofiœ En) çô’Z,

1) [ure hic Rob. Simson observet, legendum eue "Item:
22 dé mi, ëxfiep’bjaôw 1; BE in! 16 Z, quum nihil luronne in-
tersit, utrum maiOl’ au minor rectarum DE, Ed prodncatur.
Nolu’imue tanlfll sineIMss. consensu aliquid mature.

non esse acntangulum pet: l. 5., I. 17... l. 18.,.erit re-
ctanguium -- obtùsangnlnm -- acutangulum, prout quadra-

) mm basin duplo gamma uniue crurie est «quelle -- auneo

i

mains - eut minus. Sic comparando invicem quadra: leu-k
mm trianguli, cujus speciei sit rationne habita angulorum, cuti
poteau Quoi! comparatio ipsorum lalerum non praestat, nid
vel omnia aeqnnlia stuc, val duo aequalia ac lingpla union’
tertio. Cf. Pfleidcrer. l. c. 5. 219. Alias àdhuc observation!
et ndplicatioxlies Prop. Il. 12. Il. 13. vid. in excursu ad linon!

.-hnius libri.

i d PROPOSITIO XIV. LObs. 1. Haie qlxoque problemati, pariter ac Prop. Il.
11. praemitti potest Anaylysîs. Ncmpe alterutro dati pal-allaie-
grammi reçtnnguli non aequilateri BPJElatere DE producto,
fichet: EZ;EJ, Mecque rectangnlum deBEXEZ; cum
recta BZ puncto E eecetur in inaequalja (hyp.): applicandaei
propositioîiis Il. 5.. gratin, quae de rectangulo segmentent!!!
inaequalium dame recule praecipit, candem BZ secare adam
oportet in aequalia: que facto in puncto H , est rectang. DE
XEZ-l-EHhHZQ. Qnum igitur invenienda si: ex condi-
tione problematis recta aligna .4, enim qundratum ait :33
x32; debet ess’e Art-Enrrzazq, val qunzrz-Bm.
lnvenîetur autem recta A (ex ’I. 47. Cor. 10.), soi renne
HE in pante E ad rectos englua; Iconstîtuntur recta 89, "If

a l l
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Cbnstitnatur ipsi A rectilineo aequaie paralIeIo-y
grammum rectangülüm B4 (I. 45.) Si igitur aequalis

* est 13E rectae Ed, factum erit proPositum; causti-
tutum est cnim ipsi A rectilineo aequale quadratmn
Bd (I. D’ef. 30L); si autem non, luné ipsarum 3E.
En major est. Sit maior BE,Vet producatur ad Z.

quad endem redit (I. 15. Cor. 1.) si recta JE producatur,
k atqne ab es abecindatur ope circulî ceutro H, cradioHZ de-

scripti, s’cgmexltum 5519; eique aequafis ponàtur recta A. Cf.

Pfleideœr. s. 70. - j0133. 2. Paire! (Fig! 172.) LPI’OPOSÏÎO cliicunque paral-

lelogrammo obliquanguloyBEIK, utp’ote aequali rectangulo
BEIÏ super esdem hui et inteî’ enàdem parallelas DE, FI
(I. 55.) aequale quadratum efficietur, lalel’i cuilibet DE p.1.
rallelogràrnmi in .directum adiicieudo rectum EZ’aequalem
distantiae Ed Kamis lutins BE ah Opposite K1, et reliqna
peragendo ut in cbmtùlclione problematis XIV. CE. Pfici-

«leur. 5. 71. ’ A ,o t... a. .Quum sit E9(II9 (1.19.) Sen (mu-r.) «12:
fit 4E8(4HZ son 013Z sen (2(BE-I-EA), tantoque ma- -

w gis (3(BE-i-EÏ), 0b EJ(EI (I; 19.): Il. e. perimeter qua-
drati ab EH miner est Petinletro rectaiiguli BEJF ; tantoque
magie minot perimetro parallelogrammi obliquanguli BEKF.
Acqualcm igitur arum quadratum sub minore perimetro quam
patellelogrammum rectangulum non aequilaterum, val para]-
lelogtammum obliquangulum compreheudit, quad et ex Il.
5. Cor. 2. facile deducitur. Cf. PHdderer. M. 72. 73.

0M. (., Quodsi vicissim .recta data BZ ita proponitur
.secmda, ut rectangulum sub segmentis eius aequale si: qua-
drato recta data: 4,7 un si parallalognmmum rectangulum
construi iubeatur saquait: quadrato rectae (hue A, et
enim tarama Intel-nm contiguorum si: dans recta: BZ

La’equalie, proinde poliment :232; ut, quad requiri-
tu, fieri posait, recta data uon maint esse debet semisse

a c
l

0
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and usinât.) 17? Ed 7’617 a; EZ, and 1.5111156010 7; BZ

(fixa 1m10? 16 H, mi 161’199) pieux? H, dtamæipwu
63; 514 105v HB, HZ 1241111531le 757905104» 16 BOZ,
«ai Ëzflefllfiaôœ a; dE 391i 16 9, ami ênaÇeÜyfl-œ

H00 i’Emi 017v 6619m» ’l; BZ 111.1117101; ais phi in

110116.16 Il, dg 6è aimas: nono: 16 E’ 16 659w 6nd
1017 BE, EZ nsgzexgîpwov ôgâoyuiwov peu? 1017

HZ rectae secandae, seu dame laterum contiguorum rectanguli
describeudi summae BZ: quia rectangulo sub Iegmemie sequi-
libue EH, HZ, seu quadi-ato ecmissis recru eccendae EZ,
mains spatium segmentis dame EZ, son parolielogrammo re-
étangulo, cuius perimeter SUEZ, compreheudi nequit (Il.
6. Cor. 1.). Tum 1ero,lsi dlezBZ, rectam BZ bifariam in
H aecando, factum crit, quad iubetut: . exit enim rectangul.
BHXHZ:HZ11::dq (I. 46. Cor.) cum si: 112:4 (hm).
Set! si «11112, ideoque Ai(Iqu (I. 4.6. Cor.) seu ( rect.
BHXHZ; ponatur in puncto E facta recrue HZ sectio, qua
obtinentnr 4(1:!rectaug. BEXEZ. Cam sit trectang. BEx
EZ-f-IIE(1..-.HZQ (Il. 5.): debebit esse AQ-l-HBqG-zllztl,
proinde (I. 47.) distautia HE ptiucti sectionis E quaesiti ab
puncto bisecfiouis H rectale dm: BZ sen (Il. 5. Cor. 4.) son I
midifferentia laterum DE, E2 rectauguli constatendi, «que.

tbitur lateri cires engulum rectum trianguli rectanguli,
coins hypotenusa dame HZ atque alterum lotus cires ana
gulum rectum datae .4 est aequale. Cf. Pfieiderer. 5. 74-
Efficietur autem illud (Fig. 173. 174.), rectae dame EZ,
bifariam in puncto H sectae, in codem puncto H con-
ltituendo normalem H2: darne recule .21: tum vel 1)
(Fig. 173.) perpendiculum 20, ad, rectam Il) in puncto 2
duetum , sen per ponctum 2 actam rectum DZ parallalam 110.
circula centro H , intervallo HZ descripto, in puncto 8 sa
cando: quo facto erit H29 tiiangulum rectangulum, ouin:
hypotemua H9:.HZ, ntque cathetus 112:4; deuiquet ab
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et pouatut ipli Ed aequalis EZ (I. 3.); et secetu’r
BZ bifariam in H (I. 10.), et) centra quidam H,
intervallo vero un: ipsamnh H3, dHZ semicîrculue
describatur B92, et producatur dE in (9, et inné

garnir H9. . il Quaniam igitur BZ secta est in aequalia quidem
in H, in inaequalia vero in E; ergo rectangulum sub
RE. EZ contentum cum quadrato ex HE aequale

"recta BZ abacindendo pet rectum 9E ex puncto a
ad BZ demissam perpendicularem (I. 34.). Vel 2) (Fig. 174.)
centra 2’ intervallo 2P:IIZ describendo circulum, qui da-
tam BZ in puricto E secet"; quo immediate fit 11E cathctuo
"trianguli 212E, coins hypothenusa gEzHZ, arque alter cathetue
Ællzd. Prier. casu,. 0b IIÆ:A(IIZ 1el’HT (supp. et
’constr.) punctum 2’: cadi: intra circulum centro’H, intei’vallô

HZ, sen circa diametrum BZ deSCi-iptum, ideoque IÎO teclae’
’ DZ patauds circulum hune in duobns-punctis 9, Ïlad ces;

dem rectal: BZ partes secat; ex quibue in banc DZ demies:
perpendicula, son duétàe réczse H2 pu’allelaei’OE, 119 datam

tectom BZ in punctisjE, .Q ita secant, ut oint rectangula RÉ
xzzzmxs’zzzzq. Nempe un. BEXEHHEæ-znzq.
quam BQXQZfHQm-zlqu Unde porro, 0b HZq ’
:119 q---HE q-l-Eeq , et RÉ (l:HII(L-:H9 q-l-IIQ q (confit.
et r. 41.) seqnitu’r: BEXEZ-i-HEæzHEIJ-i-Eeq, et mxï
3224-1132 q:H:2q-a-îmq et bine BEXEZ:E9 q, BQXQh

HLM. Cam itague liit 8E.:IIQ:H2 (1.54.) :4; fiant
rectangula BEXEZ, BQXQZ-tvfl’ Altero casa (Fig.174.)
oh 2H:À(IIZ l’en 21” (supp. et constr.),î ponctum H
rectae BZ iacet intra circuium centra 2 intervalldÆP deâ

i acriptum; quem igitur dnobus punctis E, 52 eecat haec
iecta EZ, idque, 0b HEdâ’E seu IIZ,’ 119(29 sive H3
(I. 19. et constr.) sic, ut] puncta E,I.Qinteripunctà Ê, Z:
et Il, B. cadant. Atque ita rursus codem mode, que me
probant, esse. BEXEZ;:BQXQZ:.44L Caeterum Hi:

a.
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l .lx258 g eLEMEu’ronulni
6116 161c HE ’1e19ayœ’vov 1’001! ë01i 14,5 02116 16;; HZ

15190170510). 71m] de HZ 1y’ Hé) 16 07004 6716 1151

BE’, EZ peut)? 1017 6716 1&9 HF i001! au) 1g? 6916
il 10k H9. To3 6è 6716.4 19;; HO î’ou 3011 1d 6916 14511

6E, EH 1a190iymvw 16 6’900 6916 1071! ,BE, EZ peut)
’ .1017 05116 10?; HE i001! étui 10k; 03116 16h! 6L”. EH:

, Kowôil 6021796000» 16 6716 1179 HE 151967wvov. leur

1m) in triangulis rectangulis me; H911 (Fig. 175.) in)",
91L? (Fig. 174.) quorum hypotenusae et catlreti alteri coqueries
sont, arque HB:HZ (constr.): quare etiam sont tain 118-;-
HE:HZ-l-H9,-q11an1 HB-lexHZ-HE h. e. tamIBÈ:
2.9, quam BQ:ZE, itaque rectangula BEXEZ, l’xQXQZ
situ tamtam, non longitudine laterumdifferunt. Posteriorem
censtructionem solveudo problemati aequipollenti: applicare
datum quadratum ad rectam datam, difficiens quadrant; sen
ad datam rectam lineam data quadrnto aequale rectangulum
applicare, deficiens quadrato, edhibent Hall-y (Schol. in Con.
Apollon. P. Il. p. 155. Robert. Simson. p. 580 sq. Cf. infra
ad VI. 28. Prier constructid baud necessario requiril., ut nor-

lmalis :4 rectae BZ in puncto bisectionis Il. constituerait,
«Mecque applicatu aaepe eommodibr, est altera quamvis con-
cinniore, dum problema seorsim spectatur. Cf; J’Heidèren

S. 75. Prier constructio, parit’erque solutio problemntisipsius
.Prop. XIV. exhibent theorema’: quadratum perpendicularis, a
quolibet circumfel’entiae circuli puncto in dîametmm ductae,

aequhtur rectangulo sub segmentis diametri, quae ab ipsa per-
pendiculari fiunt. Quod Herigonus p. 76. propositioni Il. 5.

kst’atim subiungit, et deinde ad pfepositiones 6’-10. ipsaa,
easdemve aliter enunciatas, alio mbdoidemonstrandas adhibetf

i Cf.’Pfleiderer. s. 16.

Obs. 5. Cam, ducta Per verticem I (Fig. 175. 176.)
trianguli IBE, IKE parallele lateri ipsius 13E, KE, atqùe
huic in altero extremo erccta, et ad occursum parallela’e illiue
continuant norinaliEzl, EB; mm vol perpendiculo Ed, vol
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. est quadrato’ex HZ (Il. Acqualis autem

rectae H9 (I. Def. 15.); rectangulum igitur sub BE,
EZ Contentu’m cum quadrato ex HE aeqùale est que.

drato en: H9. Quadrato autem ex H6 àequalia sunt
quadrata ex 9E, EH (I. 47.); rectangulum igitur
sub .8qu EZ cum quadrato ex HE aequale est quai
dratis ex 6E; Elle commune auferaltu’r quadratmn

latere RE in puncto d bifariun secto, triangulur’n aequale si":
parallelogrammo rectangulo BFdE (la 41-. 34.1.) quodsi hoc
aequilatermn non est; consumoit quantum aequale triangule
prôpùsito, val (Fig: 175.) latins BE comixmahdo, donçe si:
madaihEJ; vol (Figa’176.) perjændiculum 8E PÎOdIIv’

cendo, douée ait EZ:E1:172KB, et mm (attaque Fig.)
lune 15H quadrati rectangulo BBXEZ ecqu’alis iu’xta Obs. la t

determinarido (Campanile, Claniua). Cf. Pfleiderer. 5. 77.
Obs. 6. Hinc iam etiam patet, que ratione solvi. posait-

problemaà Pr0positae figurae feedlineae aequnle quadratum de A

liure. Nernpe l1) triangolum recriliueo data (tequale cana
amenda methodis minis, quibus id hum la 37.- fieri poteau .
tu... huit: triangule aequale quadratum describendo iuxtn Clin
4. 2) ive! singulis triongulin, in quad-figura proposita pet dia- -
gouales dividitur’, aequalia quadrant iuxm Obs. 4. datent-d-

inndo: tout pet I.- 47. iteratmque, si figura multilatera est,
ains applicationem, quadratum dais illis quadratis eimul nea

q finale construendo. Atque hune Postefiorem methodum india
cant Caïnplillll, Clavius, Peletarius, Taequet. et priera cita
Fedltiorem esse indium. Cf. Pfieiderer. ,5. 78. I

0 b s. 7. Austin; p. 591’ eq. propositionemlll.1ll.nusquam
in mimis se: clémentorum libris citai, et Plannm’eeseqper’
V1. 15. et V1. 17. flat-cetera! ab obiecto libti Il. accèdere, et
in «poutine construciiOnis vitio ab Rob. ’Simson. notera 0
(via. qnae ad texturn pÎOP. 11111116 miniums) laboure obser-

Vlt, ideoque interpolatam cerner. Quibus- Pfleiderer. Ç. 79.
inhiungit: suspectam quoque Pari iure ac X: 117. (vid. Sa;
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nôv 079d i6 15916 raïa! BE, EZ nsgzfiyjuw’oæl 0’930:-

yw’wov i’aov Étui me; aïno ni; E9 7595901701119). 341.10?

cd 6m; 7074! BE, EZ 16 6nd un BE, En iodai,
à»; 7&9 ZE 19? EA’ 1:6 07905 Bd nagœlflæylo’ygwmor

î’aov étui a)? 057:6 mais 6E germania). "100v 6è. to
Bd 195 A 6151911791;qu 76 A 0’590: sifiyqullmw î’ooà

511i 191 45m3 mais E6 dvayçaooluévço reggayaîwp. I
T35 Jeu fioâéwc æôûrvygoîpwrp v1.47 A î’oov tierçois.

7mm: nombrant, 16 (inti mis E6 &vœypawyuôpwwi
* "Once 6’38; nominal.

vilü Proelects Oxom 1621. p. 15,) reddore posait 190m; quo
. ponitnr, mm ad calcem libri IL mm scianctim ab Prop; 11.-,
enim ad Prop 6’. similis ratio est, no 14. ad quintam: nisi

4 «dia turbati propositionum ordinis exempld exstarent in de;
Nmentis, v. gr. HI. 26. HI. 51. V1. 23. Yl". 25; V1251. VIA
52. Éviter rations dune ponctions Austini contra plates
elementorum propositions sine dubio gouaillas valitutae es".
un; ipsemetque pliorcm aman instantia triant; ultimarum

  libri I. propositionum (que nempe patito: ab argumenta rel-
liguarum libr. I. contentarum recedere, al: pionna necçssarias
eue (licita) infringits ,Propositio 14-. argumentum pr0positiol
nibua l. 42. 441 45. coeptum complets censeri poteat; paritef
3c propositions Il. 12. 15. id quod in I. 47. 51j. fait inchoaz
mm. Porto, quod ad reliquaa aduas Austini animadversiones
aninet, Profilematia I. 44. ideoquo etiam saquerais I. 45;

(que, axolusa demanda proposition Il; .14. nullibi in illis
ante V1. 25. supponuntur) soluüo non mode neque plana est

I le! VI. 14. VVI. 12. ac problomatis 11:14; par VI. 17. VI.
18., son! mugis adam expedita en, quae in I. 44.’traditur:
Problemn V1. 50. expresse aolvitur, quamvis ains effectio ex



                                                                     

1.131511 sacomnça. 261
-exl HE; reliquum igitur rectangulum sub BE, EZ

I contentant aequale est quadrato ex E9. -,Sed rectan-
gulum sub RE, EZ est rectarigulmn sub BE, Ed,
aequalis enim est EZ rectâe En; ergo Bd parâllelo- l
grammum àeqnale est quadrant) ex 9E. Acquale
autem est Bd rectilineo A; rectilineum igitur A
qequale est quadràto eut-E9 descripto.

Ergo data rectilineo A aequàle quadratum ex 9E
. descriptum constituitur. Quod oportebat facetta.

propositionibus H. 11. V1. 17. aeque ultra comequatur, ac,
propositio V1. 14. "per-eandem V1. 11. ad V1. 13. kreducitur:
quad et in primis quinqua libri X111. propositionibus suppo-.
gitan ipsaque propositionis V1. 30. solutions altera, ac prio-
ri: demonstratione docetur. Propositionum 28. 29. 32. 55.
libri 1X, constructiones, concinnitatis demomn’ationum gratia,
humaine pet V1. 15. V1. 12. in dqabua prioribus et par Il.
14. 1. 45,. in posteriotibus peragi iubentur. Caeterum pro-.
bleuta 11. 14. tub generaliori V1. 25. tanguent çague pardon?
lexis comprehenditur: parfiler arque du: conversum 0125. à.
tub problemate V1, 28., quod enunciatio oins ex Halleyo et
Rob. 812115011. ad finaux Obs. 5. allgta, et Lemme praemissum
èropoaitioni X. 18. indicant. Bodemque modo 1d V1. 29.
se haha: prohluna ad Obs. 5. Il. 11., coins casum apecialem
liait Il. 11. prend edam ex probVlematisk V1. 50., solutionne
priori gdpnret. DeniqueVobservat Pfleiderer. l. t. 5. 8,0. Clan:
dium Richet-dam, (Euclid. Elementorfllibr. X111. Antwerp.
1,645.) incongrue :prorsus demonstxjadonqs. propositionum Il.
11. Il. 14. in magogicas trantfotmare.



                                                                     

1,1ZTOIXEIQN.
ETKAEI4.0T

BzBQtION TPI.ToNG.

"OIPOI.
a:

a. lacs Mulot dolai, 011! a1 didyme; aux; clair
9’) «17 ai 3110;? zéwçaw ïçw 310111.

’r D 12 F 1’ n, I.

En, ’quae .1116 enunciantur, non pro definitione babenda,

sut cette, si quo sensu defiuitionis 1000 haberi passim, sn-
tequam spplioentur, demonstranda esse, passim manuel-un;
viri docti. Et Tanaqu guident (Euclide mdotto fol. 37. a.)
suppositum par se satis manifestum, un postulstum potins
gnan: definitionem esse pronuncist: Borelli (Eudid restit. p.
6:1.) Ange]. de Marchettis (Euclid. refom. p. 10.) Kënig
(Elem. d’Enelide p. .98.) Plæyfsir (Elem. (DE Gecm. p. 374.)
ex definitionum serie plane 1.11m; propositionem expungunt,
"qui: inter axiomats simpliciter, vol plumets qualicun’que de-

clnratione sut demonsuatione referont; dû v. ç. 35111115qu
(du: Elem.of Euclide fol. 10. h.) Giordsno de Bitonto (Eu;
clide, restituto .Rom. 1680. p. 101.) Camions (Euclîd. Elem.

1:01. 19. b.) Clavius ad 1.. .1. inter damna... quidam mi.
tinent, a: e generatione .oirculi veritstem enuncisti aliqustenus
demonstrare tentant : Rob. Simson. (Elem. ofEuc1.2.Ed.p.
omnino banc definitionem non esse, sed theoroma indican indium
consentientem babel Pfleiderer. (Thes. insug. 1’182. T11. 3.) qui
Thes. insug. 1789. T11. 1-3) rem in accuratins dügdiundsm ou:

1 x
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QEFJNITloNEs.

1.-Aequales circuli sunt, quorum diametri sunt acque-
les, vel quorum qune ex centris aequales eunt.

set, demonstràndum quidern esse, circulorum mais et peu’pheu’as

aequsles esse, quorum redii sur diametri aequales sint, quad 1
etiam facile fieri posait, te ad Ax. 8. libri 1. demonçtratione
directs vel indirects, prime simili ci, quse in I. 4. ponction-e
analoga iis, au" in 111. 5. 111. 6. sahibentur, reducta, er-
ronee itague banc propositiOuem ut theorems omisssm esse
in elementis, eam ipsam autem ism demonsmuam in Iletra
definitioue, carte sntequam ipsa applieetur, supponi, ac tum

v definitionem breviorem tantum dencminstionem, loco expres-
sionis; circuli, quorum diametri, val quorum, quae exit-entrât,
acquies- sunt, enppeditare, (que sensu etiam circuli aequales

lamantin 111. 26h29. et V1. 53.) arque in demum absque
vitio subreptionis damonsrrationibus alias metueudo adhiberi
rosse. Atque est quidam haec demonsu’atio faeillima. Rem-
Pe, si fig. 204. circulurn centre P radio P44, et ceutl’o Z
rndio 2d descriptorum diametri AH, 4E, adeoque etiam se-
midiam’etri Al", a aequales fuerinr, applicato cenu-o unius
1’ super centrum alterius Z, recta Px! pomtur.super recta
Z], puncta quoque J, d, pariterquei B, E coincideut (Obs-
ld 1. 8. A1,). hm, si sumatur fiunctum quodcunque Il in
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miam. minou êça’nreofiat. ls’yetou, fins

damnés»; ce?) minima aux; êufialkope’mj mi réunie;
«à inhaloit 1).

7’. Kuala; êædmeaâm 0311,6le lëyowm, oi’
avec 91911611579; 011.11;le ou tentation! cËMJI’jovg.

1) Cod. a. let ex eo Peyrard. addunt: du! pydëttça pieu.
quad quum nec neeessarium, nec satis aptum, et in delini-
tione uoque 5. non additum si: ,v nec in edit. Oxoniensi au:
Basilje atur, omisimus. Recipiends. timon luce verbe purin;

. De te et Emily. .
975”?

peuplier-i3 unius circuli, ducsturque recta PH, et fiat (1.25.)
angulus EZ9.-.:BI’H, bi quoque snguli squales, et nous
squales PH, Z9 coincizlent (Obs. ad 1. 8. Ain), sdeoqus
Paume H , a coincident. Omnis igitur putiets unilingue pe-
giplieriae, edeoque totse paripheriue, et arase çîtjculamm
guignant, ne proindo (1. 8. sequoias sun’t. Cf. Pflei-

* denier.» de dimens. circul. P. 11. Tub. 1790. p. 4. Ante! in:
si positis iisdem sic ante, circulisque sibi eadem mode spam,
emmielle velis, punctum H non congruere cum papota 9 in
peripheria, cadet igitm: vel entra vel intra (uranium, centm
Z radio 24:11 doseriptuxu , sacagne cris .701. PH)ZG, vql
I’H(ZO,. quad utrumque fieri naquit, quum etism ponant!
IH:ZB- Cf. Pfleidersr. l. c. Cuterum Campanus in in;
1de1initi0ne dddit: muions circuli «un , quorum udiametri saut

uniates, minores, quorum diametli minores. Quod ipsum
definjtioni etiam subiungunt Clavius, Orontius Trineus, Bil-
lingsley, Borellius. Atquo id quidam simili ratione probsti
poterit. Ex conversa quaque huius propositiqnis valet: nempe
çirculi aequales diemeufos. quoqùe et seniidiameares invicem
luisent séquelles: et prout qui: circulus msior, mina: si: ll-
çero, illius. etiam diameter m:aior, miner erit dismetro bains,
quad facile par indirectum demonstrabitur, et natatum est a
fiarellia, et, quand chaulas aequales, a Giotdana du Biteqtçg
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2. Recta circulum contingere dicitur, quae tan.

gens circulum etiproducta circulum non secat.
3. Çirculi contingere sese dicuntur, qui se un.

gentes sese non secant.
I

Il) E F I N. Il. .Robert. Simson. ad definitiones libri quarti nosat, quad
in hic observari meretur, Euclidem non promiscue uti vo-.
oibus 65711500019 et fatigueriez» Nempe, quando punctum ali-

quad positum est in recta, sur alia quavis linea, mm .punctum
illud spud geametras graecos diat’reaôal. tangere dicitur eamlli:
nous" et quanda’recta, aut circulas circula quaque mode on-
oui-rit, alter alterum 37:18:10.1. dieitur. Quanda veto recta et
circulus occurrit circula ira, ut ipsum non secet, dicitur
îçtigrreofiu, contingere circulum. Paucis tantum lacis, hampe
in Defin. 1V, 5, etpin 111. 18. et 111. 19. in textu graeca’ ver-
bum simplex mutandum esse in compositum manet Rob,
Simson. Quad ipsum etism fieri debet in expositions propo,-,
sifianum 111. 11. 111. 12. Et respse in Prap. 111. 11. 111. 12. v
et 111,18. Codex s Peyrsrdi habetdverbum compositum, quo
ipso confit-instar Simsonis observatio. Caeterum recta circu-
lum, quad praemittendum crut, in puncto aliquo senora dia

Voitur, si recta . et circulas illud quidem punctumycammune
i lubeant, et punas rectae, quae huic puncta communi adie-

çent, ex une parte puncti islius communis intra -- ex alters
extra circulum posita sint. Et recta circulum contingere di-
çitur, quia circula in aliquo puncta occurrens eum in hoc
puncto non «cet: maquant enim secare, demum 111. 18. coll,
111. 16. probant. 4

DEF IN. 111.
similiter fis, quse sub finem definitionis praecedentis

diximus, sddi potest: a) Si duo circuli punctum aliquod corn-
mune habeant, sa Vera putiets unius circuli, que isti punch)
communi proxima sunt, ex une puncti communis parte extra

l

s



                                                                     

.266 ’ g L a si i; I r a n u l
J. LEV 2:19:14,» I001 cingleur and un? xénon!

audace; léyowat, 571w ai 41’916 coti ën’ adule
méfie-104 éyôpevat îom 15m7.

à. MeîÇoy de étripa haleras, 31” fis: mica,

141196109 sifflai. i’5’. Tlnîm nandou ëmi c6 matezcipëvov olim:
aîné ce «lâcha; mû 11110.00 neetqaepet’ag.

C. Timipazoc a). renvia émis! fi 716914510115?" 62:6
ce 26051:1: and 26x100 negupepeîacfl

si. ’Ey unifiait de yowIa émir, 51cv êni «fg
negupepsc’ac ces? qnfpacoç lejçh’îfi a amusies! ml (in.

’ mirai ênl a; «épata tufs 8111981125 51’th Ëd’tl fia’mg vos?

animato; êneÇevzûaîow milicien, ai malaxages"; 70:th
137:6 sur êmÇevxflezoaîv niâæuüv.

«9’. 101ml de ai negu’zovom c159 70:11;?st Maux

duolayfiévæm’ swap negupe’gmw, ên’ étalon]; légitime

fiefiynévm q; renvia. I

tirerons circullun, et situa vero’eius parte intrs alternai cit.-
culum potin sint: tum duo isti circuli in puncto hac com-
.muni se invicem secue dicuntur. b) Et duo circuli se in
puucto cliqua contingere dicuntur, si punctum illud commune
hsbesnt, neque in ca se accent i. a. si a: punas nains cir-
culi, que ex «traque parte iin punota proxima surit, vel ex
unique parte extra alternai circulum, val ex attaque pane
insu slterum circulum posita sint: (minium enim sente,
quad. hic Euclides sumit, probandum demain tarit). c) Et

guident duo circuli extra se in puncto aliquo contingere (li-
cuntur, si illud quidem punctum commune habent, en veto
panet: utrîusvis circuli, que illi puncto proxims surit, exv
unique parts posita sin: extra alterum circulum. d) Duo
contra .circuli intra sein puncro aliquo oontingere dicuntur,
si illud punctusn commune habeant, en ver-o puncta unius
circuli, que isti punclo proxima sunt, ex utraque parte po- "
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4., In circula aequaliter (listera et centra rectae di-

runtur, quando] perpendiculares excentra cd ipsas
ductae aequales surit.

v 5. Magis autem distare dicitur ca in quam maîor
perpendicularis inciclit.

6. Segmentum circuli est figura contenta recta et

circuli circumferentia. i . *7., Angulus autem segmenti est, qui continetur
recta et circuli circumferentia. . À

V 8. Angulus autem in ’segmento est, quando in
circumferentia :segmenti sumitur aliquod punctum, et ,
ab ipso ad terminas recrue. quae est basis segmenti,
coniunguntur recule, angulus ab iunctie nous con-l

tentus.- ’9. Quanda antem rectale angulum continentes ab-
scindunt aliquam circumferentiam, illiidicitur insistere
angulus.

site sint intra. alun-nm circulant (sdeoque en puncts slterius
circuli, quae isti panera proxims sunt, ex utraque parte pa-
sita sint extra alterum circulum). Cf. Apolloniitde Tactian.
que supersunt. Gothae 1795. p. 34. 55.

DEFIN. 1V.
. Quais ’hic et in sequentibus Euclide: rectas i’n circula va-

ut, slii etism rectss circula inscriptas, vol chaulas Eirculi

Ippellare salent. k t Ë ’ ’
x

a E F r N. v1.

Conforsntur, quia diximus id Def. 1. 19. ’

.D E F Il N. V11.
Haut: defiuitionem pariter ac propositianum 111. 16. et

111. 751. additaments ad sngulos semicircuîi et segmentorum
u
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i. Topsûg. 6è ululai: écrin 510w scotie T91 n’y-

c050, cos? minium avance??? 70.111105, cd neptezdflevw
0123:1; lino ce ’5014’ 71,37 yww’av neçtexovouîv niaisais!

ami sic ânolapfiuvouëwæjg titi aurais! negupegeiag.

ai. 0,10m renomma minima 5011 coi dexciyssla
www î’oac! û à! aï; ai yawlat iman duit... sur...

«I

HPO’TAEIÆ si.
To11 âoâéwog andalou 16 196’me 6119617.

’ "Emma d (10.9819 adagios si ÀBF° dei dei 1061310

minicar 16 uéwgow mon... 1
mixe... ne sic 11111111! ais écules! 8649810: si A3,

«al requiem» dixit matai cd .4 01711181011, mi ainsi 1017

v Id tri .43 ngôc 6901i; film) si Il. ami (11113090) t’ai
c6 E, nul cesMoiîm si TE dilua zani 556 Z’ lira.
du cd Z uc’wgov étui un? ABI’ minicar.

M4) 7&9 , "un! si 8114111161! être) 16 H, «(si être»

5515119010041 a1. HA, HA. H3. rKai fuel 1’01; êariv

spectantis, adulterina esse, non remue quem auspices-i, jam
Vietà pronunciavit il), Pfleiderer. Tires, inaug.
Tub. 1783. Th. ’Z. Et expungi canine pontant ex memen-
tis, quad etism fecit Playfoir (Elem. cf Geom. connin. ths
first 6. lBoolçs cf Euclid. 1’195..p. 574.), niai varice, quibus

ortum L«iodate, disputations caïn notifiant me
cesssrism reddorent. Plus vide in excursus cd fluera 1min!

libri. i. D B F I N. X1.Hsec definitio demum post 111. 21. plenius intelligetur,
ubi astensum fusât, engulos in codera circuli segmenta «80’

inter se squales. I’ P R O P O S 1 T 1 O 1.
Ohs. Rob. simien. ad liane propositiouem manet, esse,

qui contra demonstrstiones apagogicss, son indirectes nimis
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10. Se’ctor ’circuli est, quando ad centmm ’circùÏit

Forum; est angulus; figura .conîenta rectis angulum
confinentibus et circumferentia ab ipsis intercepta.

Il. Similia segmenta circuli sunt, quae tcapiunt
nequales angulos; vel in quibus anguli aequales inter

se saut. lPROPOSITIOÎ.(Fig.205.) v
Dali circuli cana-nm invenire; t .
5h dams circulus JET; oportet igitur JET cira

buli centrum învenire; ’ v
Ducatur in ipso utcunque recta aliqua’AB, et ses

cetur bifariam in ’puflncto A (I. 10.), et a A rectae
11.8 ad rectos ducatur FA (I. 11.), et producatur in
E 3 et tsecetur TE bifariam in Z (I. 10.); (lied Z
c’entrum esse circulî ABI’.

Non enim, sed, si fieri potest, si: Il; et’iungan-
tur HA, HA, H3. Et quoniam aequalis est A21

severe, et quidem imperite disputent (Ramum potissimlim
. innuere vidant); non animadvertentes, quaednm nuHa alia

ratione donnonstrari pesse. Cujus rei exemplum esse putat
banc propositionern, cuius direct: demonstratio affen’i nëqueat.

Netnpe praeter circuli definitionem nullum esse principinm
de circula, ex quo demonstrationem directam cive indirectam
conficere liceat. Ex..hac itague definitione et propositionibus
ante demonstratis incuse esse demonstrationem derivare.
Quum .igitur non Iiceat assumera, punctum in constructione
î"ventaux eue centrant (hoc quippe demonsmndum demum
esse) manifestum esse, punctum aliud tanguam centrum assu-
mendum esse, et, si ex hoc essaima absurdum aliquod se-
quatur; mm assumtum utcunque punctum non nasse centrum:
Atque in patelle necessitatem demonstrationis indirectae. At,
quamvis in ’eo Rob. Simaoni facile! conaentiamus? nihil in
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æ; A) a»; JE. gaz-M d’à 9; AH, 6’150 a»; ai 4A,- AH

15’002 riaîç HA, dB Yvan aidai, émargea ëzudçqz, and

fléau: 0; HA "(fécal 1;); HB’ëoûv En, in 245111191")
5’029 1017 [1* 7mn]: (2’90: a; tinô A41! yœw’çr 1.1i 137:6

1’017 émiais flûtai! dè 8130m: ën’ ahana! niai
dictat! Mg ëçcSfiç ywm’aç î’t’mg calquai: noifi, 69191)

exacerba-1:54) l’ami pouah! 5017M" âgfiû 69a ëmlvû

6916 HÀBa "Eau de and 9; 6nd Z41? auna î’m] âge:

- 15716 Z43 rfi 6723 ËJB; fi palmai Élémen-
65139 Sam: (ÎÜ’ÜWOŒOW. (hie saïga t6 H tuéWgov’ t’ai!

i017 ABF Mulot). hmm dû deiçoflsv, au niât
d’un; u nlûv 1013 Z. ’ ’ -

T6 Z (fomenteriez! us’Wgov êoü zoô’ABI’ n66

50101). 009mo 38e; rtolæîuœn

.II’OPÎÉMAL-

V ÔEn dû imitai) (pavagôw; du 5’027 hi mini?) «Mati

m w’âelq’v tuile dilua au! n96; 690039 zépvyç ênl nie

upwüoæyg 5’011 ’56 uéwch r01? adulai].

’ . Cdemonstratione indirecte reprebendi passe, que potins (lirea
clam eo adhuc superare videtur, quad directa plernmque tan-
tum avinait, rem aliquam , ita esse, indirecte etiam rem
aliter esse non passe, et quamvis etiam in hac proposition de-
monstrationem indirectam maxime convenire lugiamur, (quippd
eius pars prior est fere negativa, nempe: centrum circuli non
esse potes: niai in recta e media basi ad angulos rectos bai

. encra), id tamen Rob. Simson. non evicisse videtur, nullard
esse passe directzulnx huius propositionis »dem0nsu-ationem.
Quin collatis iis, que I. 26. Cor. 5. et 6. dicta sunt, omnino
directe. nostrae propositionis -demonstrntio exhibai pesse vide-
tuv. Ducta nempo in circulo recta quacunque 1B, qui!)n
rectae e [centra ad A et B ductae aequales sint l. Def. 15. et 159
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rectae dB, communis autan: AH; duae inique Apr,
11H duabus H4, dB aequales sunt-, utra’que attique,
et basis HA basi HB est aequalis (l. Def. l5. et 16.),
surit enim ex central! 1; angulus îgitur .4411 angulo
H413 aequalis est (I. 8.). Qua’ndo amena, recta in
rectaux insistens dèinceps angulos àequales inter se
facit, rectus urerque aequaliumest (I. Def. 10.);’re-
ctus igitur est HJB. Est autan .et ZAB Tamis;
aequalis igitur 3:2sz angulo HÀB, maior iminôri,’
quad fieri non potest (I. Ax. 9.). Igitur H non est
centmm circuli ART. Similiter autem ostendemus,
neque aliud quoddam praeter Z. î

’ Ergo punctum Z est centrum 113T circuli. Quod
oponebat facere.

"COROLLARIUM.
Ex hoc evid’ens est, si in circula recta qüaedani

rectaïn quandam bifariam et ad rectos secet, in secante
esse centrum circulia

triahgulum his rect’is et basi JE contentum aequicrhrum, adeoa
que eius vertex i. e. cenu’um circuli necessario exit in recta
EJI’, Quai: e media basi ad angulos rectos huai erigitur (I.
26. Cor. 6.). Quae cum circnlo necessario occurrere debeat
in duobus ultim punais (I. Ax. 13.) occurrat ei in punais
E, P: et quum embruni lecllii ab bis punais aequa’liter ab-
esse debeat (I. Def. 15. et 16.) situm illudxerit necessario in
media En (Hoc ipsum, nemlie centrum circuli (poatquam
demonsramm fait esse illud in recta EI’) esse debere in media

Rhin dembnstratione textus graeci .supponitur magis quam
ostenditur. Expresse tamen id addidit Campanile. CoëLsius,
Bonmnnnus, chique.) Siitamen qui: acrius influente, et con-
tendere vent, in ce. indirectum demonstredonis reiectum tan-
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àÉrié! minou t’ai flic nspzrpegsz’uç Mirpâyi (Mo tu;

164170: amusie, si t’ai To? mini amusiez êmÇeùyvvp’e’w]

mimait» and; astreint sot? 49154411411.

"Eom 245x109 6 ÀBF’, ami in! Mis nagtqaepet’a:

mirai? eiloirpfim Mm TUIüVTœvGflHEÎŒ ni A, Et Un!

au si (1’716 mû A fini s6 B êmÇevyvvpëm] aidait»

ivzôç neoeîmt son? 091530.01). A v
1114i 7&9, dix si domanial, unifia» émiais! aigri

AEB; ami eîl’q’rpâm 16 uæ’wgow s06 11.81" inhalai),

ml ânon 16 A, nul êneÇeÜxôwauv ai 411 3 dB; and

526190) AZE. I ’ , nKui ànsi i’my émiai si 414 dB, î’tm aigu un!
armada si 1571-6 444E mi 6916 JBE’ mû 3nd ïgzyaivm)

1017 JAE (du 76181190.: nyogezfiéfihflal fi AEB, [m’-

Çwv aigu ’Ii*’l;7tô 4E3 ficela mis 6nd JAE. "En
’âè 1; and JAE n; 159:6 43E neige»! dieu 1; (inti

1ER flic 6nd ARE. intô dé mil! peignais: wallon?
si pidgins! 9:1;de finasseur peignis! 01’994 si dB îfiç

JE. "Ian; de si dB eyi ÀZ’ peignis! 07900 si JZ ni:

tum esse ad I. 26; Cor. 6. nolim equidemipertimcius dispuâ
tare, quamvis certum ait, immediatam cette nos-trac proposiô
ticnis demonstrationem esse directam. Forum: etiam res sine
I. 26. Cor. 6. ira absolvi; Quum triangula, que. eEficiuntur,
si e cantro eirculi ducantnr rectae ad duo quaecunque panet:
A, in circulo, et ad punctum J, quad ductam AB’bisecstg
sintkaequalia, et nominatim angulos ad l habeult aequales (I-
8-.), ulerque angulorum ad d, i. e. engulorum, quem rut!
ex centro ad d dans cum AH etficitlrectus erit (I. 15.), vel
center circuli nocessario positum etit, in recta pet [perd
pendiculariter ad .43 dans: unde relique ut supra consequen-
tut. Cf. Thom. Simpson. Elem. of Geom. Land. 1809. un
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& . . . i L -P R OP O S I T10 Il. (Fig. 206.)
Si in icirculi circumferexitia sumantur duo quaelibet

puhcta , recta haec puncta coniungens cadet intra cir-

culum. i i’ Sit circulus ABI’, et in circumferentia ipsius au.

mamm- duo quaelibet puncta A, B a dico restau: i
puncto A ad B ductam enfers intra circulum.

Non enim, se’d si fieri patest, cadat extra ut 4ER,
et sumatur (Ill. 1.) centmm circuli JBI’, et ait 49’
iunganturque 4A, dB, et ducatur JZE. ’

Et quon’iani ÀÀ aequaiîs est dB, aequalîs igitur

et angulus .ÀAE angulo 113E (L 5.); et quonism
trianguli JAE ununi lattis AEB producitui, maie:
,igitur est ang’ulus .AEB angulo 1421B (1.16.). Ac-
iqu-alis autem JAE iangulo 213E; limier igitur [est
(IE3 angulo 43E. Maintenu autçm angulum mains

Îlatus subtendit (1.x 18.); maint. igitur est [B recta
11E. ’Aequans iautem dB rectae dz (I. n’es. 15.);

Hop. 2. Cor. .Siquis autan dinar, banc demomtrationom
analyticam potins esse, quem syntheticam, contra mohuerim,
quum centrent in quovis circulo eue «lebel-e, et ipse circull
definitione pateit, et snalysis iam entendait, illud huspiam
une passe , quam in perpendiculo ex d ad dB erecto, syndic-a

z du , que ex liac’lnalysi immodiate Huit, et nihil sumit, quod i
heu une probatum fuerit fieri pesse, hoc eau nove durion
demonstratione hendlegere. ’ p .

Ptaeter Cor. 1. in ipsis elemehtis exhibitum, addi adhue
pote"; boa Cor. 2. In circula non nisi ’unum :centrum- esse
potest. Si enim. praeter cent-mm Z fuerit aiiud H, cri: H4
Frite: se 24 ad A]? perpendicularis, quad fieri acquit I. 11.

.. s i
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ne r . a ’ I . -JE, æ; Qu’un!» mais flageolas, anse sushi «dameroit.
’ Ov’x du: 15766 vos? A t’ai 16 B âmëevywpe’vq e13-

Æhiw 82-16; mucha: 115191611. zOilzm’wgdoi deiëopw,
(in 0632:. ên’ admis "fg negtrpàgèn’aç ëqleôç des: sui

«issu. ’EoËv J90: adulas), au! roi chic;

. JIPOTpAZ’IZ 7’.-
’E«21’)’ à! «du? 6453510; us dm? 106 üëwçov saie

19min! un»: in) du) 45017 us’wgov (Fixes zépfly, aux) M69

691M; minis! zépvsr mi 5037 amis ôqàoig w611i?
.TÉp’i’y, Mai (Fixez «finie seizain. i l

-."E(rtw Millas 6 11311,, and et! unicqietiûeîa’ si:
ôtai qui? ’uéwpoo ri TA w’ôeîdv www du)? , tu?

- 244141011 fuis! AB dix!» numéro) aussi ni Z omnium
Zt’yœ En ami n96; 6919039 aürviv vengea.

11211115930; 7&9 16 ne’weov r06 ABP amidon, and

è’znw 16 E, au! ênsCsùxâwoow ai E11, EB.

[au 3nd il"; 301w si AZ zfi ZB, mimi dèti
ZE, (W0 (bi 600w ïoou dei, aux! 49:10:96 Ed fléau
sa; EB hm, yww’a des; fi 15116 AZE 102742,: ey’ dm;

EZB l’en; émiai. "030w de aidait» ën’ «Marty OW-

«961m 102g ê’qwërig yawz’ag ïoac a’ÀÂoiÂatc 9105?; , 0’907;

inarépaflaîv fluo-V glandois! ému" 6900i 079d 30:17.5"-

u’gu raïa! 471:6 VAZE, BZE. iH TA de.» ôtai W017
ZÙWQOU miam niai Al? [Mi ôtai 1017 uéwgw 013007

cilla cépvovaa, aux! n96: 690d; minis! semez. A

Cor. 2. sin amem in ipse 21’ praeter Z aliud punctum
un poste statueris, . recta ET in duobus punais birecabitun
quod lien" nequit I. Aie. 7.4 et 9. "

PROPOSITIO IL-
Olga. Generalius.’ bacs propositio in exprimi et dine"

x
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maior igitur est le recta JE, miner maiore, quad
fieri nequit. nuque recta ab A ad B dam non cadet
extra circulum. Similiter ostendemus, neque in ipsam
circnmferentiam cadote; intus igitur .cadet. Si igitur

circuli; etc. ’
PROPOSITIO m. (Fig.208.)

Si in circula recta aliqua pet centrum ducta rectum
aliquam non pet centrum ductam bifariam secet, et
ad angulos rectos ipsam secat; et si eam ad angulos
rectos secet, et bifarîam’ ipsam secat.

Sit circulus ART, et in ipso recta aliqua FA pen-
centrnm dncta, rectam aliquam AB non per centrum
dactam bifariam secet in puncto Z; dico et ad angu-
los rectos ipsam secare.

Snmatur enim centmm circuli ART, et sit E, et
iungmnuÆ4, E13. I

Et quoniam AZ aequalis est ZB, communia au-
tem ZE, duale ’un’que duabus aequales sunt, et basis

E41 bilai EB aeqnalis; angulue igitur AZE angulo
.EZB aequalis est (I. 8.). Quando autem recta super
rectam insistens angulos deinceps aequales inter se
facit, rectus uterque aequalium angulorum est (I. Def.
10.); re’ctus igitur est uterque anguloruqm AZE,
ÈZE. Ergo F4 pet ceutmm ducta rectam AB non
per terni-nm ductam bifariam secans, et ad angulos

rectos ipsam secat. "
demonstrn’i putain si recta aligna par duo puncta A, B
fig. 207. in circuli circumferentia page triment, 0mm hutins
rectae [Junon inter A et B posita intra circulum : omuil antem
punch! in recta producta sumta extra circulum orant. Si:
enim E panama tu... rectae quodcunque inter A un, et
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t . I’4110i à?) ami viTA wifi! 4B ngôç 69.9.29 repeint

1.570) du ami dixit: aficfiatrépvu, 101W 54m7, du i013

ioda! ri AZ tyi ZB. A .. ,v Tait! raide nuisoit» ausuouevaoôe’wœv, limai i’m] inti»

si Ed ’tçii E13, i011 loti mi guinda ai mimi EAZ ry’

dm; EBZ. "Eau ’dè ami . 69191; si 6nd AZE ôeôgi
spi mimi BZE fini" 6170 aigu 1191700410? éon soi EAZ,
EZB- flic 6’190 yœvt’ug demi mitions ions glosera, nui

plut GÂG’UQOÈN un; mistigri? î’omu acculoit! mirait! wifi

EZ, dmzst’wvowv P5916 (bien! 1051! ïouw yowznîv. nui

si; lamois des; aimerai; saïs lourais nlwouiciîoaç
liéger a», bien si ÀZ si ZB- ’Eoiaïvdgu à: actinie,

ami Toi 551k. a *
H P 0 T A 2 I 27 d’5

’Edv à! miel? (Mo «Maras TÉMŒM’V (futiles.

mi du? ces? uéwqw odeur et; TêMoglGW «futiles

«fixez. 1 i " , hi"Euro; nihilo; 6 ÀBTJ, nui sa! mirai 8150 «Maïa!
ai AF,4B.4.rreymé1woœv «futiles zani 16E squaw.
psi datai To17 ze’wptw (nitrer Min» du mi 15mm?

* dlloiluç tilla. N
E2 7029 dvbaæôv, relaveroient)! vinifias (fixa, (in!

. 12W siam" wifi pis! AE Œçi En, m» a; 13E «5,31124-

occurrat JE circulo in puncto H5 ductisque e centrolrectis
44, dB, 4E «un: 44, 4B aequales (I. Der. 15.) adeoque
4413:434 (x. 5.). A: musai! (I. 16.). tuque etiun
lEA)dp1B, adeoque AA)JE (I. 18.). Et quum 4.4:le
(l. Dol. 15.), erit sans dans, adeoque E intn. cirer
lum. Eodcm modo si sumatur in recta, JE pioducta punctum’

quodcunque Z, et ducatur recta dz, que circula acomat in
a, erit ang. 223(134 a. 16.) i. e. (442, adeoqI,16(L a

)
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Quodsi lautem F4 rectam A3 ad angulos rectos)

lacet; dico et bifariam ipsani ,secare’, hoc est, aequa-

.lem esse AZ rectae ZB. . i il
Iisdem enimiconstructis, quoniamiaequalis est Ed

rectae EB (I. Def. 15.), aequalis est et angulus EAZ
angulo ’EBZ (I. 5.). Est autem et anguius recrus
AZE recto vBZE aequalis; duo igitur triangula sunt
EAZ, .EZB duos angulos duobus angulis aequales
habentia, et unum latus uni lateri aequale, commune
ipsis EZ, subtendens iunum aequalium angulorum;
et reliquat igitur latera reliquis lateribus aequalia ha-
bebunt (I. 26.); Acqualis igitur est AZ ipsi ZBÇ Si ’

igiiur in circule «etc. ,.
P Il O P 0 Sil T10 1V. (Fig. 210.)

p Si in) circula duae rectae sese secent, non pet cen-
trum ductile, sese non secabunt bifariam.

- Sit circulus 113121, et in ipso. duae recule JT.’
Bd sesé secent in E puncto, non par centrum ductae, a

dico cas sese non secare bifiriam. i

. Si enim fieri potest, sese accent bifariam, ita ut
Æ quidem aequalis sît ET, et ,BE rectae Ed ; et

15-) dAddZ, vel deddz, se proinde punctum Z extra
circulum. Cf. Clavius ad h. l. Quodsi recta par centrum

Hansen, res pet se pater. I , .
Cor. 1. ’Recta wirculum in pluribus qnam duobus pun-

ctis secare, vel generalius plura quam duo puncta cum cit-t
À cula communia habens naquit-z pet tria itague putiets in «dom;

recta posita circulus non patent transite, sur describi. Cf.

I. 16. Cor. i
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and 3&0;qu 16 uéwpcw un? AB F4 téflon), nui
lova; 16 Z, aux? ËflêÇGÜXÔW) a; ZE-

’Enei 02h 8&1th ne ôte? un? 114.5sz01; 1;.ZE e13-
émia! www m) ôte? trot? 2575901) nia! ÀI’ ôizdrépwu,

mi n96: 690039 (161’611 une? 6919,) «59a èowiv r1; 43916

ZEA. HoËÂw, 59:53 mima: m 7; ZE süfleîoîæl m’a

  mimi Bd [mi (ME «:017 us’yïçov (fixa régalec, and n96;

69491239 a’ÜT’âfl mimait. 6961i taïga a; 15m; ZEB., ’Eôu’xm]

0è mi, a; ünô ZEARo’gôwi’ foc; (ËpufiünôZEAîp’üuô

,ZEB, fi èldwwv M magma, âme ëaüv dôôwzàv.
Où âgé:  bai AF, Bd, cépmouaw vinifias fixa. ’Eoîv

07909 à! W319 , and nid êëüc. ’

Il.PO TAXIS a?
’Edv (Mo «19x104 wa’pwwaw 05111101009, afin Futur

«696v 26 05616 néwgov.

 4150 7&9 Mulot .oi JET, FAI1 æcpve’zwaav a7.-
lélo’ug muni ce? B, P amusiw M70) (in min 501m

’mîuîv v6 min; uc’wgw.

Ei 7&9 ôwazôw, âme 1:6 E, ami âneçwxâwü

E1", mi 6415x190) EZH 03g è’wxw.

’Cor. 2. Circnli circumferentia ou linon étuva, i. e. no

minima quidam cilla par: recta est.
Cor. 3. Rems, que pet punctum Ealiquod inm ciron--

» .lum ducitur, si opus est producta, circulum neceuario in
autobus punais (L A» 15.) nec pluribua acabit. (Hue quo-
quo Corollaria e séhedis PHeidereïL)

PROPOSITI-O HI.
Obs. Hnec propositio est conversa Il]. L’Gor. 1. idemv

que prouunciat, quad l. 26. Cor. l. et 2.
Cor. Si duo icirçuli (Fig. 209.) ex codem centre A a!” l
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sumatur centrum ABF4 circuli (HI. 1.1,. et lit Z,

 et lungatur ZE. *Quoniam igitur recta aliqua ZE pet centrum ro-
cxam aliquam AP mon pet centrum ductam bifaviam
suai, et ad angulos rectos ipsam secabit (111. 3.);
rectus igîtur est ZEAJ humus, quoniam recta aliqun
ZE recta’m aliquam Bd non par centrum ductam bi-
fariam. secat. et ad angulos rectos ipsam secat (1H.
3,); reculs igizur est ZEB. Catalans est autem et
ZEA recuis; aequalia igitur 2E1! angulo ZEB;
minor omaiori, quad fieri naquit. .41", Bd igitur une
non secant bifariam. Si igitut in circula de,

PROPOSITIO v. (Fig.211.)
Si duo circuli sese secent, non erir ipsorum idem

centrum. *Duo enim circuli’ABF, F1111 «se Iecent in pll- ’

ais B , F; dico nouasse ipsorum idem centrant.  

Si enim fieri potest, sit E, et iungatur ET, et
ducatur EZH ntcnnque. ,
acripti Iint, et racla aliqlu Br inlcriol’em (infinitum in punais
8P, lactique (HI. 2. Cor. 5.) produclauoünm extn’iorem Cil:-

culum in duobus punais 4,12 seul, arum ains segmenta
Bd, l’E inter utrumque circuInm intercepta aequdia. Qnudsi
4E par centrum utriusque çirculi  trans-al, adeoque JE din-
mezer nains, BI’ alteriuo circuli ait, puer, 0b 14:43, et
34:11" (I. Def. 15.), esse eliam dd-de-AE-JF (Î.
Ax. 5.) i. e. JBZI’E. Sin autan JE non par centrum tram-
eat, demittauu: ex centre A in BI’ perpendiculum JZ(I.
Il), oritque ex nosrm pruposiliono JZ:EZ, et B2.512,

’ adooque JZ-BZgEZ-PZ (1. Ax. a.) i. à. 43:21: Cla-

vim ad h. L Gilbert. p. 115. ,1

l
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  .E coinciez! xéwgov ëdü 1017 FAR minou, î’m] èoziv

o fi ÎEÆfi EH ’Eôsl’zfiq 6è ET and a; EZ i1";
and 1; leE Je!» [à 301w En, a; êldoowv fifi
miçom, 6’ng ëmlv ,a’ôxzîwatrozr. taïga 16 E or;-

peîov us’wgov ëcni un: ABF, F4H 21552:1ng ’anv

07.904 6150, and roi fiois! ”    

, ’II’P o TA 212 9’.
o ’EoÊy 6450 anhèle: êqwînwowwtdüfilwvlwôg, «in

foras 0961154: me; «1h45 KÉ’V’FQOV. l   « o
* Afin 3,039 19153104 Loi ART, nde êwœMéoâwoaw

enfilant une? 76; F émacier Jéyw au orin 5mm
0961031!- txô; 0min; uéwçowr. ,

Et 7039 81111041341, 5mm 16 Z , mi ênsçeæîzâmq’

21’, and 3425130» (à: M154! ZEB..
. ’Emi où qui. Z amusioær uéwgw fini coli) JET-

«15191.00, 5’07; m1043? ZI.’ ’6’]; BZ. Hélw ,- âne) côÊZ

semant KMQQ’A’: 5051101? TAE uùlov,’ïoq 30330 ZF

ZE. ’Eîsixâq 3è ami 9; ZI’ .995ZB ïtm’ mimi

l ZE «feu cg ZB En» 1’017, a; Enzyme! rugi miam,

3Mo Ëwlv www. 01h! 16 Z onnsîowvuêv-
un»! étui raïa ART, 121E uüxlwu. ’EoËv Eeaoâv’o,

tarifie? êëfiç. .

0

puerosr’rrb 1v.
0b I. Haec Propositio in intelligenda «(à si non umquo

pet commit: ti’atuseatfpçé unique ab pigera bisecabiturg cf.

Pfleiderer. o ’o

PROPOSITIÔ v1.
0 b5. Demonsttatio huius prolaositionis tacite samare vi’
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gEt quOniam punctum E centrum est circuli ABF,

ET maquons est EZ (I. Dell 15.). Rursus quonîame
punctum E centrum est circuli 1141.7, E aequalis
est EH (I. Def. 15.). Ostensa est autem et ERae-l
qualis EZ; et ZE igitur aequalis est EH, minot

* malart, . quad, fieri nequit. Punctum igitur E non
est centrum eirculorum JET, I’JH. Si iglou;
duo etc.

P no P 0 s 1 T I o v1. (Fig; 212.)
Si duo circuli sese lutta contingent, non erit ipso-

mm idem centrant. v .Duo enim circuli  JET, RIE se contingaut in
puncto T;»dico non esse ipsorum idem centrant.

Si. enim fieri petest, ait Z, et lungatnr. ZF , et
ducatur utcumque ZEB.

Quoniam igitur punctum Z centrum est circuli
ART, aequalis est ZF rectae BZ (I. Def. 15.).
Rursus, quoniam punctum Z centrum est cirquîFAE,
aequalis est -ZI’ rectale ZE (I. Def. 15.). Ostenso
est autem et ZF ipsi ZB aeqlialis; et ZE igitur
rectae ZBest aequalis, minot maiori, quad fieri ne-

c quit. Punctum îgitur Z non est centrum circulomm
ART, TAE. Si» igitur duo etc.

datur, puncta E etB non posse coincidere, vel eircnlos se in- -
vicem in I’ intus çontingentes in nulle alio puncto conveniro
passe. Quod quamyis venissimum sit’, tamen ab Euclide infra?

demum HI. 15. ,demomtratum est. Utraque antem pxopositio
Il]. finet 1H. 6. iunctim et genemlius in demoustrari passe vi-
dentur z si duo circ’uli ex codem centra descripti sont, nullum
punctum tinter Je commune habebunt. Quodsi enimlpuncmm
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d ZJ- fait! dl 0271va, 9; me ZB nie ZI’ peignai, fi

6è zr aïs ZH. ’
’Emçeüxôwaav 7&9 ai 13E, TE, HE.

Kai êml navrés cçtyalælov ai 6150 nÂwgaî si;

Mamie peignois 620w, al .EB, EZ, 02’905 1133Z
nsïçovég siam. "I077 de o]. JE 7?] BE, ai ëgulBE,
EZ l’eau sial ce] AZs ,ust’Çmv d’oc: si AZ mais BZ.

.IléÂw, final il"; Émis! 1; BE fifi TE, nouai ds ZE,
0150 dei ai BE, EZ dual mîg TE, EZ ébat æîaiv.’

muai ml 7004150: 15ml BEZ yww’ag nie 177:6 TEZ

282 )

1) Verbe: En! et): chapiteau, nisi odosa indican.- veliJ,
nîhil aliud significare possunt, quàm ive-ô: un: uhlan. Qnod-
vis nempe punctum, quod in ipxa diametro llaud saltim in
puncw eius extremo chum est, est etiam 1mm circulum et

. Vice versa.

"ligner! ipsis commune ait, punctum istud in-uttoquo circula
a centra communi aequalirer distabit. Atlvero omnia punas
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PliOPOSlTIO VII. (Fig. 213.).
Si in diametro circuli sumatur aliquod punctum,-

quod non si: centi’um circuli, atque ab en in circulum

codant rectae quaedam, maxima quidem erit ea, in
qua centrum, minima ver? reliqua; reliquarum autem,
semper propinquior ci. quae par centrum remotiore
maior est; bimeque tantum aequales ab ’eodem putiet.

w

cadet): in circulum ex utraque parte mînimae.

Sil: circulas 113131, diameter autem. ipsius sit A4,
et in ipso A4 sumatur aliQuod pnncmm Z, quod nom
ait centrum circuli, centruni autem circuli sit E, et
a Z in ABTA circulnm cadant rectale qnaedam Z3,
ZF, ZH; dico maximam quidam esse ZA, mini.
mam veto Zd;vreliquarum autem Z3 .quidem ml-
iorem quam ZF ; et Z11 quam Z11.

Inngantur enim BE, TE, NE.
Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo nia-v I

îora surit (I. 20.) erunt E3, EZ maiOres, quam BZ.
Est autem JE aequalislBE (I. Def. 15.); ergo BE,
EZ aequales surit ipsi AZ; maior igitur est AZ
quam EZJ Humus, quoniam .BE aequalis est T E p.»
communie autem ,ZE, duae BE; EZ duabus TE,
EZ aequales surit. Sed et anguille BEZ angulo FEZ

utriusque icirculi a centre aequaliter distant ac punctum illud z
commune (I. Bof. 15.). Quaré’omnia puncta communia «un:

"trique circula, risque iam duo, sed unus circulas descriptus
erit, quad est contra hypothesin. Bine consequitux, si duo
Circuli se invicem .secent, vel contiugant, val, ut generaiiuc
ennnciemus, punctlun aliquod commune habeant, ipsorum
idem contram non esse. (Apollonii de Tactionuqnae luper-

1

z
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5051;st fléole 0’590; BZ (30506019 mie EZ, peignes
imbu lui ce? miso? dû siedx si ÎZ ïfig HZ peignis!
30’017. A y ..

L .1Iu’1.w,imi a! HZ, ZE mît; EH [nettoyés siam.
1’677 des si EH «si E4 si 0790: Hz, ZE zs’jç Ed mi.

Ëovég eîaw. Kan"; doyçsiofiœsâ, EZ- 2.01m) 0’590: fi

HZ lotus]; si: Z4 peignis! émis. 31mm, un: docs
si Z11 , élaphes; (il; si ZA’ peignis! de (tés! ZB mis

ZF, si de ZP mie ZH; s ) A116’310) ou mi aïno mon? Z appelas! 060 puisas! ïoou -

apocnsooûwm- scotie Mis! ABTA minier, àp’ émuliez.

’ nie Z4 fluxions. aniseroient 7039 7196; si EZ
æsiôet’çz, ml coi 70969 missi amnios ce; E, fics; 17m)

HEZ 7m40: ïos] si 15m3 ZEG, mi êneçssilôœ si Z9.
Emi mis! l’on émis! si HE rpsi E9, mais) dè si EZ.
au» à»; a: HE, sans mg 9E, EZ î’oaz au,

mai 7min si 6nd HEZ 7mm: ni 6nd GEZ ïosr
(915049 6’905 si ZH (30506; cf Z9 Tas] sans. .4570) dû

V ou qui ZH d’un l’os] 101; noogneoeîwa 7096:; tris! en?»

ados! oinô ces? Z amusies). Et 7039 dmwtôsl,’ agog-
mme’rrw si ZK. Kœl âne) si ZK cy’ ZH émis! îos].

(51102 usa! tout si Z6 [si Zlî’smi sÏ’ZK 0’590: es) GZ.

56th! 1’017, si Emacs! flic du)? coû-uéwgov si dnuiœeqov

î’as], cime ddsislasov. )
’H nui 0171109. ’Eneçetixâœ si EK. Kai Essai ïas]

50ch! si HE 1s; EK, 3mm) de EZ, ami 1305049 si

cum. Gothae 1795. Lemm. A. p. 59.) Austin. obsefvat. pro.
positionem HI. 6. manifpsto miam locum babere, qulun duo
circuli se extra contingent, neque itague reçuingendem fuisse
ad] eum casum , quo se intus conüngnnt, et deinde Prop. 5. et

t 6. ana demonstratione comprehendit. Quod tamen observerio-
uem illam attinet, hm Chvius menait, LEuclidem proposuisse
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maior; basis igitur HZ bàsi TZ maior est (I. 24.); fi
Ex eadem ratione et ÎZ maïor est quam HZ. ’

Bursus quonîatn HZ, ZE maintes Suht quant
EH, aequalis iauten’i EH ipsi Ed; emnt HZ, ZE
maiores quam Ed. Communis auferatur EZ; relique
igitur HZ relique Z41 maior est. Maxima igitur Z11,
minima vero Zd; maior entent ZB quam Z15 et

ZT quam ZE. . I1 Dico) et a puncto Z dans tantum aequales’ entière

in circulum 11er , ex utraqûe parte minimaeIZJ.
, Oonstituatur enim (l. 23.) ad.rectam EZ, et ad puni.

ctum in ea E, angulo HEZ aequalis ZEG, et inn-
gatlir- Z6. Quoniam igitur HE aequalis est .139,
communia autem EZ, dune HE, EZ duabus 0E,
EZ aequaies surit; et angulus HEZ angulo BEZ
aequalis; basis igitur ZH basi’ Z9 aequalis est (l. 4.).

Dico autem ipsi ZH aliam aequalem non coderelin
circulum a puncto Z. Si enim fieri potest, cadstZK.
vEt quoniam ZK aequalis est, ZH, sed et Z8 ipsi
2H; et ZK igitur ipsi OZ. est saquaiis, videlicel
propinquior ei quae per cenuum remotiori, quad fieri ’

nequitn V ’ ”
LVel et hoc modo. lunga’tur EK. Et quOnianiHE

negualis est EX , commuais autem EZ, et bonis ZH

hoc theorema deoirculis duntaxatiintus se contîngentibus, quoù

niai-n eirculorumi une se contingentium idem coati-uni ou...

non passe manifestum sir. ’
PR OP O S I TKIÇO VIL

Obs. Dans, ex. attaque parte ’minimae, aequoles esse,
Euclide: ait, en: trempe, que aequsles angulos efficiunt cum
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211.1515061 si; ZK 1m,- y.-m’a d’on si à": HEZ 7...;

site si; tint; KEZ un; 50117. 342.23 s; t7mi HEZ a;
6716 (ZEO écris! ïofi’ nui si mimi ZEO 0’590; es; (En)

KEZ écris! fus], si adulas; 1s; [0515:0th cime émis!
âàtsîslutov. :OU’w (2’90: «inti un) Z amides: érige: ne

nooçstwsîwt floris 161! mixât"! Yes; 13j HZ’ [M’a des:

n gésir. ’Ecîsl «29a minime, and tu) 5.5111.

171’0’ 511.4212 si. t

’EcÊsI «62100 Â’Dflpfi”); si amadou 51169, «inti 6è

ses? osjpu’ovv ngôç 16v Midas! dtazâoîow «Maïa! tu

site, «in pic: pis! A6202 rosi 45591179011, ai de lochai (si:
è’tvxe- mais! pis! 9196;; mis! imam! negttps’gelav smog--
marronnois» fetiôeluiv fltèî’l’W’Î] m’a! tous! fini e06

«émiions 103v dè-oïliwsl, dei si 2’73»er me 010i en?

uc’wgou nie 02570516907 putois! soeur rais! de mais tu)!

11197:6? maquignon! agogntntotvouîv «5061074! ilazi’atq

nés! être"! panés). ces? ce amnios: suai si; diapé-

1901." mais! de 112’1le, de) si 577w? nig- fluxion); si:
davieepôv écus! Hoffmann 11150 de Imimis! Îoou 059163013

omis-[ou ngogneoo’üwm and: 164! 11121045 êtp’ émies;

mis ëÀaxi’otsjg. I l . I
"E0140 actinies ci ART, ami ces? A31" eilsjcpôm’u

uniates! inde ’56 A , Mai oin’ «61017 disixômoow es;-

ûsim’ stalag 21969 (vos soules! 1) ai 114:1, JE, AZ, AI;

éons de si 4.4 610i sosiïuéweovt léyœ ou 9057 ne!

1) Verba: 7! à: un: 36110:0, que: Fayard. cum Cod. l.
omittit, ex edd. x0n. et Basil. restituimus.

minima., Nempe in EZO, EZH est (l. 14.) angullu
EZO:EZH, adeoque et dZO-stH (l. 15.). Costume:
hac euam ptopositione consequitur, quad iam 1H. 1. Cor. 2.

’ deduximus , circulum nous niai unau: centrum hibou.
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basi aequalis; angulus igitur HEZ angulo KEZ
aequalis est (I. 8.). Sed HEZ angulo ZEG est ae-
qualis; et ZEO igitur angulthEZ estIaequalis, mi-
nor maiori, quad fieri non potest. Quatre atpunclo
Z n0n cadet alia recta in circulum saquant ipsi HZ; I
una igitur sala. Si igitur circuli etc.

A

P R O P 0 S I T I O VIH. (Fig. 2145)
Si extra circulum sumatux: aliquod punctum, ab

ipso gantem punuo ad éirculum ducantur rectae’quae-
dam, quarum una perîcentrum, reliquae autem’ulcun-

que; earum quidem, quae ad concavam circumferen-
tiam cauunt , rectarum maxima est quae per centrum;
reliquarum autem, semper propinquior ci quae par
centrant remotiore maior etit; ea4rum vero , que il
iq ’convexam circumferentiam. cadunt, rectarum, mi-
nima est quae inter punctum et diametrum; reliqua-
rum autem, semper, propinquior minimae remotiore
est miner. Binae autem tantum aequales a puncto
cadent if: circulum, ex attaque parte minimale.

.. I ,Sil: circulas 1112T, et çxtra ipsum tsumatur pun- ’
ctum aliquod A, et ab ’eo ducantur ad circulum rectae
quaedam 4A, JE, dz, AI", ait Vautem 411 percen.
trum; dico earum quidem, quae in ÆZT conca-  

C o r. * Nunum itague intra circulum punctum ont, puera:
«natrum , a quo pluma, quam binas rectae «gades ad circum-
ferentiam circuli duel passant.

PROPOSITIO VIH.
Obs. 1. Quaenam circumferentiae par. concava; quie-

mm convegn lit, hic ut vulgo nanan tupponitur, et deÉnitua
x

t



                                                                     

288 .7 l .JznnnIENTonUnt’
hgôç tofu! ÀEZP [:OI’M’V hegrqæ’pezav-ngbçmmowâv

rüôswîv-paylom-pév in": û ôté 1’017 niangon t5 AÂ’

fiai 0è 6"?sz "fg du) 1017 uéwgov mis «Quinoa?
pel’Çow 50142517: 40è!!! 4E zig dz. 1; 6è AZ zig AF-

t i074! 6è ngâg tir 9.4KH uvgrniv negtms’eaww agacé
nanrovoaîv mîûcmîv fluxion] MÈV 9; AH. ri puait)

1017 amadou A ami fric Jmfiæ’rpoà; AH ciel 331,:
5;;wa w]: AH iluxianjg êÂénwv ëozi mi; oïnaheqov,

ci luise: ÀK zig 411, 6è AA 717g 49.
Eibfçm» gaie c6 ue’wgov mû ART uüzlov, un!

ê’mm 16 Ait. nul ênsëezîxâwoav ai ME, MZ, MF,

MK, MA, M0. t
Kai 8nd îGi] 3m10 1; ÀM EH, hmm) «par

gnian) 1114T (2’90: A41 1’09] étui mi; EAI, MA.
Ai 0è EM, MA 1779 En usiçovëg dur and fi A4
taïga wis- Ezl miam: 50m. Ilélw, fuel 1’09; émiait;

EM ZM, non») apogxu’oôm 7; MA, ai EM, M 1’
taïga tais ZM , MJ î’oat n’ai , and noviez a; ÜnôEMÀ

ywvlag mis «En; ZMzI palan! En». Béni: âge";
Ed fidosœg mi; Z4 [1’61’wa àm’v. toluoz’œç à) del-

Çomw ,A on and o; Zd fuis T41 pet’L’œv êozi’ peyicm]

pâli! d’oc: 4A, peignai 3è æ; pèvjdE mis .4Z, in

dz mis AIE. Lz Kai êmi a? MK, K11 1’59 MA ’mc’Çwéc aient,

5’01] âè ai .MH ni ME, 1.on taïga fi K41 lmnfigzwfic

H41 Mâcon! écula" dictant 4H wis- AK êla’ooaw
501w, fluxion; 0790: Eddy. Kai ëml zgtyw’wov 1017
M441 En) maïs 1:54! 911511964! Mis MJ, à?!) «Mata;

31116; ovnowdâqoow, ai .MK, K4, ai Jeu 111K. ,

intrinsque terminus demuxh post HI. 17. exhiberi poteur. Cae-
temm munis hentîo concavao au: convenu circlunferenmo
partis evitari patent in hune fer: moduunx Si c puma un!»

t
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valu Circumferentiame cadunt, rectarum maximam esse
44, que par cerna-nm; semper antem propinquior ei
quae pet centrum remotiore’ maior exit, nempe 4E

Vmaior quam 4Z, et 4Z quam 41’; earum- autem, .
quae in IGAKH 60nvexam circumferehtiam cadunt,
.uètarum, minima quidem 4H, quae inter punctunr
A et diametruni 4H; semper autan; pmpinquior ipsi
4H minimae minor est remotiote,l4K quidem minor

’ quant 411, et 44 quam 49.
Sumatur enim centrum circuli 43T (HI. 1.), et

ait M; etjungântur AIE,I.MZ, .MT, NIK, M4, M9:-

, Et quonîam aequalîs est 4M ipsî E410. Def.15.)g

communie addatur MJ; ergo 44 aequalisn est lipsis
FM, M4- Sed EMI, 1H4 ipsa E4 inaiores supt (I.
20.); et 44 igitur ipsa E4 maïor est. Rursus, quo-
nîam aequalis est EM ips: Z.M, communia addatur
M4; ergo EM, 4M4 ipsis ZM, M4 aequales, sunt,
et an’gulus EM4 angulo thl4 maîor est. Basis îgi-

tur E4 basi Z4 maior est (I. 24.). l Similiter autem
ostendemus, et Z4 ipsa 1’4rùaiorem esse; maxima
igîtur est 4A, maior verok4Et quam 4Z, et 4Z
quam 4T.

Et quoniam 1!le K4 [maiores tsunt quam MA
(I. 20.), et ME aequalis, MK, teliqua igitur K4 re-
liqua *H4 maint est; quatre et 4H’ minor est quam
4K; minima igitur est. Et quoniani super trianguli
M44 uno latere M4,.duae rectae intus constituuntur;
MK; K4 igitur ipsis 414,1 ,44 minores saut (I.

t Q
4 extra circulum posito plates rectae in circulum ducantur,
quantum una M4 pet centrum; ea, qnae pet centrum pro-t
ductn est, naquedum iterum cum circqu conveniat, nempo

a

4 z
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K41) 705v MA, ,44 ègdwmg slow a», (a 7;, Mx"
æfi MAt lamai èbe; 4K’Âomfiç flic 44 êMW’M

êon’v. 9011m4); à) ôez’Çopw, au au) 95 44 flic 49

Élohim! 301th glapirez; [lev 0790: a; 4H ,1 êloÊWwv 6è

a par! 4K niçv44 a; 3è 44 Mg 49.

4 . i , , a . , ’ .-4.s’7œ du and 3’150 laotien! ïom and mon; 4 empala)

noogmao’ûwaz z) .nçôg 16’? 4161.42.07, ltp’ enneige trié

41? êÂaxc’otng, Macadam ngôg ni M4 .tæîôet’gxg aux)

l 195 91969 051719? 01mm,» 293 M , ’57? KM4 7037192
k1] ymw’a ai 17m3 4MB, n’ai ênsÇe’ûxnîw 4B. Kir:

t émet î’cm 5621W 1; MK zfi ME, nom?) (9è M4, M6,

07) aîoKM, M4, 81ml mais 3M, M4 foui 8202415.
infligez êzdze’gçz, Malt 70H"!!! 1; 6nd KM4 5’11)qu

13m3 B414 î’an’ (34mg 02’911 a; ’4K fictive; 1g? ’4B i211].

Social. 46’711) (M au 1?? 4K 6150619: 60.1.1; î’oæï 045 me?"

amarra; nçôg T64! 440312.01! 057:6 me? 4 amadou; E5
7&9 âvvaruôv, agas-mutât» , and è’ozœ 9; 4A7. ’Emi

01511 a; 4K mi 4N 050*524) En], (il): a; 4K in? 4B

41) Pro: à; à’pa ME, K4 Pefiard. e Coi. a ,habet tantunî
Ëqu. Nos en gerba, ex cdd. Oxon. et Basi]. testituimus, ut
euam Peyrard. m verszone latina et gallican haben-

2) Leotio luce npocnæaoïîwm, quam e Cati. a. habet Payé
ratdus , praeferenda ommno vzdetur alteri ovpnsoowrm, quem
habent edd. Oxon. et Bas11.

44, exit omnium maxima, ea autem eîus pars 4H, quae ad
punctum H inter 4 et centrutn intermedium’ duciLur, omnium 9
minima; reliquarum autem semper ea’ maionj mit, ad enim
intersectidnem cum eirculo recta e centra M ducta angulum
cum recta M4 maïorem efficit; quam ca, ad cuius intersectio-
nîa punctumk recta e camp ducta minorem ’cum M4 angulum

t emcit, et ad.utl’asque reetae M4 partes binae mutum acqui-
les erunt.

Cor. Neque extra cireulum ’îgitur ullum punctum est,
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21.); aequalis entera MK ipsi 1H4; relique igîtur
4K reliqua 44 minores; vSimilitEr autem ostende.
mua et 44 eminorem esse qUam 49; minima’igitur
est 4H, minor vero 4K quam 44, et 44 quam A

ne. , v ’ . PDico et duas tantum aeqlgles a puncto 4 Cadere
in circulum, exutraque parte.ipsius 4H minimae. i
Constituatur ad M4 rectam, et ad punctum in ea M,
ifisi KM4 angulo aequalis angulus 4MB (I. 23L), et
iungatur 4B; Et quorîiam aequalis estuMK ipsi llÆB,
Communie autem M4; duale KIWI, M4 duabus .132";
M4 aequale’s surit, htraq’ue unique, et angulus KM4

angiilo EM4 aequalisr; basis igitur 4K 535i 4B ae-
qualis est (I. 1.4.). Dico fautem ipsi 4K rectae aliamï
aequalem rien cade’re in cireulum a puncto de Si .
enim fieri potest, icadat,iet sitx4N. v Quonîam igitur
11K ipsi 4N est aeqüaIis , ’sed 4K ipsi 4B est aequaa

lis; et 4B igit’ur. ipsi 4N, propinquior minimae 4H

v

. . .la quo pintes quartilbinae nous aequales ad cireumfcrehtiam

eirculi duci possunt. ’ I«O ba. 2. Consideratis hac iatioxie in Prop. 7. 8. panait,
qdae Vei extraire! intra cirèulum posita suut, necessario ocfi
carrant adam puncta,’q’nae in i’psa eircumferentia site suinta

In his idem fere "obtêneth quod in Prcp. 8. et 7. Nempe, si
e puncto aliqlio in" ipse cireuli circu’mferentia Posit’o pintes

rectifia in eirculum dueantur, quai-nm ùna pet cenlrum trans-
eat, ha’ec qùidein omnium maxima erit; reliqugrum’ autel:

ea, ad chias intersectiohem cum circulo ducta recta e centra
:îotem angulum efficit cum ca, quae a data. lumen) ad c’en:

n-um ducta 81:, maio’r sempererit, qüam ea, ad cuius intersectionet’tf

cum circula ducta recta e centre minorem angulum effieit cum en;
quae a date puncto ad cana-un) chiera est; Etc duabus panai datf
partibus ;binae tamtam rectale matinales ad circulant duei postant:

J
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501112 Turf Inti 4B taïga ni 4N ëmlv î’mfiqt 377m!
ey’g 4H glapir"); «agi ânoizegôàl Sorts! î’m], âme «’61;-

wrov 5485511907. ” I * ’
’H and d’un); ’Em-Çsqîxfiw ai MM. Kai lm!

je»; émiai KM ni MN, atonie) 6è fi M4, mû fléau;

75 4K fléau 4N ïmr glanda de!» ni (inti KM»
ywvigz 55,; 6nd NM4’t’617 in». 2,41137; and KM!

si 159:6 "13314. émia! il)? au) a; 137:6 EM4 d’un ni
6756 NM4 ému i111], élément: ’57; neigeait, 5Mo

3’6th ddüvaeow. 015x 02’909 132.5!on fi 666 in; n96;

164i ART inhalas! ânô 1017 4 amadou êtp’ êuazèpç

mie 4H,ëlaxiom]c nçogneaoôwat. ’Edv deo: minimal,

au) roi êëfig. I

IIPOTAÉIZ et
’Edv adulai; Mytpfifi et napalm! évade, chai dé un?

amadou n96: ces! adulas! nqognimwm Melons a? 3130
in: «Menu, nui bien?» amnios! danger. 301i un?

minimal. i
u

Quod eodom mode demonstratnr ac 1H. 8. flanc propose
V sionem septimae bains libri subiungit Commandinus, qui euh
gangue demonstravit in commentario in propositionem out;
nm libri Axchimedis de spiralibus, pariterque Cam effet: un
Swindèn Anfangegriinde. der Mefakundea

Cor. Nec’ in ipsa igitur ehæumferentia, adeoque gene-
ratim nusquam in eo piano, in que circulas descriptus est,
pinter .cemrum , dam: punctum, e que. plut-es, quant .hinu
noue aequales ad circulum duci possunt. .Binaa autan:

’ omnibus . bis propositionibus dicere maluimus, quant du!»
quod ut CandaHa mourût, sensu: enuneiati ita iustius expri-
mitnr. Caeterum, qnod mode de puneto in ipsa circuli cir-
cumfuentin pesito diximus, ad idem fare redit, quod infrt
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remotiore est aequalis, quad fieri non posse ostensum

est. i . " l ’ i iI .
Vel et aliter. Iungatur Quoniamiaequalis

est KM ipsî AIN,’ communie autem M4, et Ibasis
4K basi. 4N aequalis; angulus igitur KM4 angulo
NM4 aequalis est (I. 8.). Sed KM4 ipsi.BM4test
aequalis; 3et’ 131114 igitur iPsi NM4 est aequalis,’ mi;

nor maiori, quad fieri nequit. Non igitur plures quam
duae aequalesr in circuium ART a puncto 4 ex atra-
que parte. minimae 4H cadent. - Si igitur extra cit-

tulum etc. -
’ P .B. O’P’O s I T110 1x. (Fig. 215.)

Si intra circulum sumatur aliquod nunctum, ab en.
antem pûncto’ in circulum cadant pintes quam duae
rectae aequales. sumptum puncttun centrunz est cir-
culi.

Il]. 15. dicetur,1nisi quad in HI. 15. inonde mais tantum i
une est, quae ex codem omnes puncto exeunt. 0mnes des *
propositiones, nempe HI. 7. Il]. 8- eamquew quam Obs. 2.
subiunxirnus, une enuneiato eomplectitur (quad .faeile fieri
passe perspicuum est). Thom. Simpsoxl. Elem. of Geometry
Land. 1800. p. 45. et ’Gilbert. 133. Quae porto Austinn
de bis propositionibus manet, dicemus ad Prop. 9.

Obs. 3. Facile patet, conversant quoque propositionurn
Ï- 8. fiasque. quem Obs.2.dhabuimus, locum ’habere. Nempe,

si e puncto sliquo in cireuli piano posito, quad mon si: cen-
trInn, duoantur pintes recule ad circulum, sitque un; omnium
lnmima, erit in hac circuli centrum: ca veto, quai: omnium
minima est, erit, si puuctum illud intrs circulum fuerit, in
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”Eatm. «1510.09 6 ABF, êmôg, 8è airai; amusiov

Çà 41,5 and 057:6 101? A ngôg du ABF 213x101! 71909-
.mn’témoay nÂez’ovç (Mo î’mxt eüôeîaz, ai 4A, dB:

11E M70) 5m 1d A (musical 2.571901! être; mm? ART

5115110114   ,   ’’Ensçeüzâwaaæljdg ai dB, Br, Mai rapinâm-
con! 62’104 rime? me? E, Z amusiez, nui ËfllçôUZ’ÜÎSÎUM

ai Ed, Z4 ânfxâwoow êvri Toi K, H, .11, 0 oxyda.
’Enal 01711 émia! l’an 1; AE 777 E3, non») déc;

E4! 6150 à) ai 11E, Ed 61101 mais BE, Edïaou
u’alf and fldmg A]! fidoszafi dB i’or,’ flapie: Jeu
15716 AEA 7(001’9: ni 179:6 3E4 2’01] êtrn’v’ .6907) 59a

éna’is’gu (rab! aînôzÀEd, BEA ywmahfl ci HK 07911

I mimi A13 61104. 1é;crvovaa,ïxaî 9196;: 690029 régalez, Kali

 êmî, êoÈv a; whig» m süûsïgx «Mafia! un» (fixa 16.

aux! wgôg 6919039 répwy, .ëni 1179 repvoüông 301i 16

.m’wgov To17, uÜzÂou’ ënè zig 11K 0790; 5012 (r6 157-

directunfei, quae par centrum transit, e’x parte puncti OPP°’-
gîta; si veto punctum extra circulum fuerît, en, quae omnium

minimà est; cri; para gins, quae pet centrum transit, 01m
cil-culum cita (si punctum in ipsa circuli circumferenm fac:
rit, nulla dabinir omnium minima); omnibus pon’o embut
ca, quqe imaiot- est airera, Voirèu’lum ita secabit, ut recru:
centré ad Punctum intersectionis maioris filins rectae et chum
ducta maïore m efficiat angulum cum recta a puacto ad fief

. ’trum fluera, quam ca, quae e-centro ad punctum intersectio-
mis minoris cum circulo ducitur, çfficit cum çcta a puncm
ad centrum-ducta: titanique binae yecçae; aequales e punplo

Birculum. ductae puncta intersectioni: cum circule ica P05!"
habebuntv,x ut rectae ad haec puncça e centrq ductae maqua”
unimque angule’s affichant cum sa, quara puncto ad cum"

(Institut-y ngd facile sumto contraria evincitut, (10an
hum, quatenus rapicit HI, 7., habçç Clavim;

gin
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Sît circulùs JET; intra amena  ipsum punctum Id,

et a A in circulum ABI’ ,cadant plures quam dual:
l rèctae aequales 41.4, dB, Aï; dico punctum .4 cen-

trum esse circuli ARE , o
Iungantur enini 4B, ET, et secentur Bifariam in

punctis E, Z (I. 10.), et iunctae Ed, Z4 produ:
cantur ad K,IH, A, (9 puncta. ’ , .

Quoniâm ,igitur VAÈ est .aequalisïEB, communis’

au;em Ed, duae AE, Ed duabus BE, Ed aequales
’ sunç; ’et basis 4.4 obasi AB aequalis; apgulus igitur

AEzI angulo. BEA aequalis’est (I. 8.); rectus igitur
uterque anguloxum- AEA, 3E4 (I. Def. 10.). 11K
igitur AH bifariam secans et ad angulosxectoè ipsam
secat. Et quoniam, si in circula aliqua recta rectam
aliquam bifariam. e’t ad rectos augulos se-ceç, centrunç

circuli est in secante (HI. 1. Con); cri: in HK con-I

PROPOSITIO 1X.
Obs. .Haec propositio facillime consequitur ex YIII. 7.

Cor. vel generalins etiam, nulla positioxlis punctijnlra circug
culum mangions faon; ope HI. 8. Obs. 2. Cor. in , ut nulla
dia demonstraüone opus foret. Atque in BDl’elHus rem pxpe-
dix (Euclid. restitut. 1658. p. 72.).Î Çaeterum debebu in dc- L
monstratione prions hic auna, si omnià iusto rigore persequîr j

lvelis, distinguî is (318118, quo rectarnm .413, E1’(Fig. 215.)
alterçu’a pet punbmm A tramail. Et, quum praeterca in hpc
demonatratibne anmatur, quad apuâ Euaidem neque inter axio-
man deprehendimnl, nec alias demonqtratum videmus (Quo

o amen adam utitur in demonstratione prions Prop. 10.) dola!
recta: nonnisi unum punctum commune habere, suspicari .

’ forte licou, spuriam esse, quae priino loco habetur,’demonu

atrationemr Editomm nonnulli priorem, nonnulJi-posterio-
rem demonsgiadonein -omlittunt.4 Priorem’ omitturit vTacquot.
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ÇQO’V zoé ART 5915::le 24:02 me? mini Je) ami êni "je

611 ’ëoü. 16 néwgov c011 ART zoulou. Kali oûôèv

55.9901! uowôv élovow ai HK, (9A aûüsîm, 97 16 A

oypeîo’u- 16 A taïga onusien: uéwgov inti c017 ABI1
uüx).ov.- ’EoÊàI 022m «1510.00, nui moi éëfig;

, 11432"1(6qu 7029 1017 ART eîlrirpâm u amusiez: êwôç
a; A, 6nd âè c017 A ngôg wôv ABF’mîuÂoz! ngogmnzé-

ramon! nÂeiovg fi 8150 ïoou w’âsîou, ai A44, dB, AF’

18’110) au 16 Âmpüèv (musical 7,6 z]. m’aiment 803i mû

ABF mMÂo’Ufl

Mû 7&9, aux si ôvvawôw, ému) œôvE, nui èm-

Çwxâeîoœ a; 4E ôléxâwl 311i un? Z, H amusiez, f

ZH aigu Jwêpezgôg ému r01? 1B1" «15113.00. ’Emi

on?" Mulot) TO’Ü ABÎ êni mis ZH d’iapéfgov caq-

rnou’ u (hindou a; A, (ï écru uéwzgov 1017 adulai),

payïarm phi. è’tnat.7fAH, [1,615007 ôè 1; ph! AI"
mis dB, rif 3è dB Œfig 411.- 14Mo; mû ion, 5Mo
Enfin dôüaliwor afin dieu v6 E néwgov ëoü coûABF

Rob. Simson., Playfaîr., posteriorem Chmpnnuà, Ambros.

Rhodius,  Orontius Fineus, Candalla , Giordano du Bitonto,
Fournier, Hauff in Vers. German.  Austin. .mpnet, Proposi-
tionem 9. adeo facilevdedoci e septima, ut credi vixpouit,
Enlclidem id non animadvertisse. Reccntiofel gnosdom
gecmetras rcapse in posterions 9. dehomtratiqne, que [fieri
minium prneferenda videatur, usas esse 7. A: quum Euclide!
pse, ad quem trempe priorem demomtrationem 9..refçrendlm

putat, 7. nuque hic , neque alibi nuquam mataf, nec 8. un!» .
usuÎsit apud Euclidem , quum- praetorea theorin circuli etiam
lino 7. et 8. parfumas esse videatur, quoad recta; ad circulum
ânons propositionibus HI. 14. 111.115. 11L 55: et HI. in
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1mn) circuli ABT. Ex’eadem ratione et in 9A en
centrurn circuli ART. Et nullum aliud commune.
habent rectàe. HK, 9A quam (punctum A; circuli
ABT punctum igitut A centrum est. .Si igitur.citf
cuü etc. ’

A L I T E B; (Fig. 216.)

Intra enim circulum ABT sumatnr aliquod pun-
ctum A, a A autem in ABT circulum cadant plates
quam duae rectae aequales, 4A, AB, AT ; dico sum-
ptum puncfurn A centrum esse circuh’ A BT..

Non enim; sed si fieri- possit,’ sil: E , et iuncta’

JE producatur in panda Z, H; ergo ZH diameter
est circulis ABT. Quoniam igitur in ’diametro ZË
circuli ABT sumptum est aliquod ponctum A, - quad
non est centrùm circulî, maxima quidem erit AIL:
maior veto AT quem A3, et dB quam AA (1H. 7.).
Sed et aequafis, qùod fieri nequitl; nous est igitur E
œntrnm Icirculi ABT. Similiter autein ostendemus,

7. et 8. serins saltîm inventum eius sucrerie viderî, qui pro-
positionis 9. demonstrntionem posteriorem addiderit. Obiici
quidam passe , in Theodosii Sphaericis adhiberi bas proposi-

k lianes, et similis nonnulla de sphaeris demonsti’ali, a: qunm
Theodosium pibuo’ fera y acculis post Enclidem vixisse parki-
beant, ab i110 «aniline ab ancrons elementorum aevo nimis
alieno non addisci passe, Tquaenam ab initia huius opens»
formrfnetit. s Qune quamvis satis speciose dicta oint, in.)
certis amen en indubipatis autrui-passe non’videntut, qu’un
nondum evictnm oit; ponctionna Prop. 9. demonstretionem

- non esse Euclidis, et propositiones 7. et 8., si non surde-
monstrandu proposiçiones sequentes, cette tamen adpleniornn

5



                                                                     

298 I l . l ennmznronum l. l

l l T a l î n y u’ W100, l0,uoiwc «995 âslçopw, ou ooôè allo u «ne!
c017 A- s6 A 6590; oqpeîoy uéwgoy Êüü 1017 ABT

saluiez]. ’ L l ’
IIPOTA2I2.:’. .1

[ Kuala; mluÂoal ml 1:15sz nom? 90.850110: onusien 97

6315.0. A .
EL’ 5569 âvvdwôv, noulet; 6 AET uüulovlwô’y AEZ

saumon) narrai mame; (musiez si (Mo , 1d E, H, (91)
nui âmÇwxfieîom ai E9, EH (fixa zepvéoâwaav naze?

ce? K, Aomosîw mi «inti mon! K, A mie E9, EH
15969 6919029 oïxôaiouz ai KT, AM âtfixôlwoaw. ënl

roi A, E (musiez. ’’Emi pala! 512441519190 195 ART 560m)? us ai AT
sÜaîoËv avec 11le E9 fixa ami sigôg ôgâdç ségala,

ènl cric- AT 02’904 501i 16 us’wgow 1017 AET Mulot].
IÏJÂW, s’mi ëv 101512.90 T97 9:15in fifi AET eûôeîoê rus ü

NE sûæïsîdv un: mais! EH «fixa ami n96; ôgâoËg
emmy, fait zig NE d’oc: 16 us’wpov ëoziîwoû AET

9167.1012. ’Eâætfihj (le sial 3m Trie AT, laçai «car
6153W ovfiofldll’o’vaw al AIT, NE eüôeîat âÂÂfiÀatg

1) Editio Parisiensis, nulle exhibita Cod. aucto,ritate, ad
exem lum ramon cd. Baal]. ponit B, H, Z, 9. At, quum
varan endum sir, ne tria quidem panera duobus circuhs’posse
eâse communia ,s restituendam omnino putavimus lectlonem
e . xon.
accuraiioremque circuli theoriam omnîno pertincre videantur,
cuius rei exempla eüam. infra ad Prop. 11. vidèbimus.

PÉOPQSITIVO x.
Huius qquue propositionis, quae .genenlins adhuc in

exprimi, et eadem ratione damonstrari’ poteau circulas cum
allo circulo non plates quarta fluo pintera minutie habens

....a..
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neque aliud praeter A ; ergd’punctum A centrum 65:.

circuli AET. *
e

PROPOISITIO x. (Fig. 21j.)
Circulus circulum non secat in pluribus "punais.

« quam fluobus. *
.Si enim fieri potest, circulas ART circulum AEZ

secet in, pluribus punctis quam duob’us, B, 11,19, .
et lunctae E9; EH bifariam Secentur in punctis K,
A (1.10.); et ab ipsis K, A ipsis B9, ad re-
ctos angîllos ductae KT, A1V[(I. Il.) producanturk in

Puncta A , E. f tQuoniam igitur in circulo AET recta aliqua AT
rectam aliquam .30 bifarîam et ado -rectos secat, in,
AT crit- ceùtrum, circuli AET (HI. Î. Cor. 1.). Euh.
sus, quoniam in codem circula AET recta aligna NE

A rectum .aliqupm EH bifan’àm et ad rectos secat, in
H.1 centrum est circuli AET’ (HI. 1. Cor. 1.). Osten-

sum autem ipsum esse et in AT, et in nullo puncto
conveniunt rectae AT, NE inter se praeterquam in

x xpotest (in quo enuncîato film! etiam continetur, circulas se
invicem contingentes cette non plura quam duo punch: com-
munia habetc) in textu graeco duae sunt demonstrationes: In.
priera illud desiderari pesait, quod non satis accurate demon-
stratum ait, recta; , iluae in punctis bisectionis rqctis ex hyp.
unique circule inscriptis ad angulos rectos ducantur, sibi in-
vicem in puncto cliqua et quidam unjco occurrere, qui de-
fectus tamen facile explcri potest ope I. Ax. il. et Ï. Ax. 10.
a et I. Àx. 12. Demonstratîo posterior samit sine radent,
punctum, quad pro canto uniul cit-euh. sumtumlfuit, este
inuit alterum circulum. l Neque lumen nocent est hoc samare,

l

x



                                                                     

300 ’ ILBMENTonuu °
11.1010? 16 0’ 16 O 6’901. amnios! m’y-190v sa! 1017 l

V AET 006x100. 501000209 61,: Üeiçopev,’ô’1z mû 1017

AEZ 1011001011900 étui 16 0’ 6’60 0790 1610M»!

10041611004! 0311151009, 10h! ART, AEZ, 16 :0616
son 1.511901 16 O, 67009 émia! 6661105107. 06:4 6’90

1612.0.9. mi 102 égæiç. « , I

I I ’ 11.1.11 A .12, Z. A y
K’ûxlog 769 11051.14! 6 ABT 40612,04! 164i AEZ

100116100 101102 111.0101100 01men: 1? 6150, 102 E, , Z,

l nui 517.6091900 16 1601907 106 ABT 00611.01) 16 4K,
Geai ênaÇe’üxâwoav ai KE KH, KZ. 1l ’ I

I ’Eml 0641 1611.00 106 AEZ eî’lynwl u (musical

3.1169], 16 K, uni 05716 106 K 91069 167VAEZ 001511.01
l .ngogmnw’uam 701.0100; 17 6’60 26190100 l’eut, ai K3,

.KZ, KHs 16 K 0790: musical 216111001! ê012 1017 AEZ
16511090., ."E01L 6è ami 1077 AET 00131100 «551’190!» 16

6150 : 6’00: .1151le 105011671021! ,61115100916 0616
541-3110011011 16 K, 61100 05615105107. 061 0’500: ml-

uloc, and 102 lés’rîg. 1

si praemissi: propositionibua HI. 7. HL, 8. et en, que Obs.
2. ad 1H. 8. continetur, prppositionem. llI.-9. generaliue ex-
primas’ de puncto quOcunque criant non lutta circulum patito.
Atque rira propésitiones HI. :7. 111.8. etVIIL 8. Obs. 2. ne-
cessaijise forent ad demonstrarjonem posteriorem HI. proposi-
eitionie 10. perfic’rendam. Edem hic ahi editores omittunt de-
monstrationem priorem v. c. Orontius F inane, Borellius, Tee-
quet, Coëtsius, Giordano de. Bitonto, Fournier, Rob. Simson"
[Playfairq alii posteriorern, v. c. Campanule, Candalla, Tar-
talea, Ambross Rhodius, Hauff deutache Uebersetz., Lorenz
deutsche Uebersetz. 3te Ausg. 1809. Caeterum sequentia ed-
huc ex hac propositione et maxime ex demonstratione pliure

I perficienda ente ut diximus, connerie deu’vui passant;
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0; ergb 0 punctüm centrum est circuli JET. Si.
militer autem ostendemus, et circuli AEZ cen’tmmr
esse 0; duorum igitur circulomm sese secantîum
JET, JEZ, idem erit centrum O, quod fierilne-
qui: (HI. 5.). Circulus igîtur non etc. t

H’ ’A  L 1’ T E a. ’(Fig. 218.)

Cîïculus enim rursua ABF circulum JEZ secet.
in pluribus punctis quam duobus, B, H, Z, et au-
’matur Centfum circulî ART, K, et iunganturIKB,

K11, KZ. , t l 4 . t t* Quoniam îgîtur intra circulum dEZ spmptunï est

.aliquod punctum , et a K in circulum AEZ incî-
dunt planes quam Jduae rectae eèquales, K3, KZ,
KH; ergo punctum. K centgum est circuli AEZ (HI.
9.). Est àl’xtem K et circuli .431w centrum; duomm
îgitur cireulorum sese secantîum idem’ .centrum- est K,

qupd fieri naquit (HI. 5.). Non igitur circulas etc.
I

t

c t Cor. 1. Pel- tria panet: man-in cation: recru posita circu-
las describi yotest, inVent’o trempe illius centro endem,  qu.
élior demonstratio utimr, ratione, et tribusÀ itague Puncti.

«latin Aomnimode déterminatur circulas , qui Perle. transit.

Co r. 2: Rectal. que: duo puncta, quibus duo cil-euh se
accent, mugit, ne!) fier utriusque circuli centrum transit, vel
non est utriusque circuli diameter. Quodsi enim esse: dia-

I mets: nainsque circuù, val idem centrum esse: unique cir-
cula, quad fieri naquit (HI. 5.) val recta hàcc in duobys pan-

. clis bisecautur, quad pariter fieri non potes: (I. Ax. 9.) Cf.

Pfleidel’er. e l. ..,Cor. 5,. Çuae rejetam plmcta intenactionis circulorlilm se e
’ secmtium iungentem, live haec pet centraux 1min: circuli

t i
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’11? Û. TA ËÎZ «1’.

’Eâv 8190 «15:92.0; âtpa’n’zœvwz anima: 341165 ,-, tu;

7.an «16’;on tu; niangon, fi t’ai 102 aéwgœ athée!
Enlçwyvvpe’m; siffliez êufialloyæ’m] à!) mini «flairât!

frémi-rat 745v Minimal; ’
4150 7&9 adulai aï 44131", 144E êqmnzloôœoav 1) .

(27.21,5).th ëwôç acmé 16 A (musical, and èilfiæâœ un?

(La! ABF 219x100 ut’wpov c6 Z, un? 6è AAE cd H’

. . u c a t - .. t ! t, ,,M740 ou a] ana zou H ëm to Z êmÇwywpew] sué
mm Ëzfialloyëm] 371i: 16 A amusiez! envahira

I i) àpanrêqôwaàv e C68. à. ponît Peyrardus *ro sim lieî
ânréaôwoav, quod est in «Id. Oxon. et Basil. C . que U 6
mus ad Der. 2. huius libri.

transeat, sive non, bifariam aeçat recul,- eique ad «(galon tes

ctos linsistit, pet centra duomm eirculorum transit, et vice

versa. Cf. Pfleideter. 4
Cor. 4. Distanlie centromm Jum’um eirquorum 5 qui lé

intersecant, minot est summa radiomm eorum (I. 20.): et
quad ptu’iterl ex I. 20. censequitur, si radii inaequales tint, .
distamia centrorum mainl- est differentia radiorum comm: et
is radius, qui altero maim: est, miner est Impala nlteriüs
radü et distamiae ce’ntrorum. Sam-pet Hampe trimgdhuh d’ici

debet inter utrumque centrum et punctum sectionis eircalos

rum.’ Cf. Pflciderer.  
s PROPOSITIO Xi.

Obs. 1. In lutins .propositionis enuhciatione distinetîul
dicendum eràt, quo sensu vox Eufiuüoplvq sunna sir. Illud
nempe yolebat auctor, ut a demOnstratione utràque Peut, re-
ctam , quae centra utriusque circuli coniungit, produbtam ad
mm partent , ad quant est centrant circuli interiaria, in êonta’cf

mm , vel potins in illud ipsum pùnctum cathare, in quo duo
circuli se contingeré sumebantur. Hac demum ratione, noeud

’ V sA , q x



                                                                     

nm: Tnnrxus. i L 3,03.
Pnoiîost’r’to X1. (Fig.’219.)xl

Si duo circuli sese intus contingant, et sumantut
connu centra, ’rectd centra rectum coniungens Producta

in circulorum contactum cadet. ’ , i I

DuO’ enim cir’culi 41131" ç AIE qsese contingent

infus in ,puncto.11s, et sumatur circuli quidem 1B1"
.centrum Z, circuli ’autem AAE centrum H; dico
rectam ab H ad ductam, si producatur in Lpuncnim

A cadereav i I i
retins sensu enunciati Jeterminato, peut, cur in figura puna t ’
ctum H centrutn nempe circuli minoris vel interioris surntnm
si: ex en parte puneti Z canai circuli maïotilj val alterum
Comprehendentis, e qua sunt puncta 4’, 9, in quibus recta
2H circules in demonstratione secare sumitur.’ Dixi, unum
cirqulorum necessario alterum comprehendere, adeoquelmaios
rem esse laitero. Quamvis enim in iis , and. ad III.’5. DeÊ.

r observata suut, duos cirçulos intus se in puncto aliquo con-
tingere dixerimus, si ca saltim puncta unius cireuli, quae isti
puncto proximal saut, ex utraque parte posità sint inti-alain-
rumhcircnlum (adeoque ca puncta alterius circuli, quae isti
puncto proxima sunt , ex utraquc Parte posita sinti extra alite-b.
tum) ex iis tameu, quae hactenus démonstrata sunt, colligera ,
hm licebit, unum eorum circulomm necessario integrum

- inca altetum pasitum esse. Quodsi enim imaginnri velis,
[duos circulos inLus se in puncto aliquo contingentes, quorum
’ ramon nenter intra alterum compreheudatur, nec’essarioïa, ’

cuius puncta puncto A proxima Întra alterum posita situ,
extranhunc exire, et deinde par aliud eius punctum, vel par
idem èhnctum iterum intra circulum redire deberlet. At, si
oumere velis, Posse esse (Fig. 220.) circulum .ABdl’,’ qui

alterum ABFE incas contiugat, et in B extra hune exeat
versus eA, in I’ veto hum cum redut, duo hi circulî plum

I
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Mi 7&0, (il): si dvvavôv, trimère) 6:9 1; Z119,

mû ineçetixôœoav a; AZ, 1111., 7 L
’Eml 0157 .ai AH, HZ si; Z14 101W En; a];

29, (5’017 7&9 si Z4 1g]. Z6, (i176 niangon 7&9
iptpœ’) plaignais? sial; zanni Idtpygrjoôw, â ZIÎ
leur?) (2’912 7; 11H , 10m1]; 115g H9 galon? ëo-n’v. ’10!)

dèlæi AH 17,: AH’ au; 114 (19a flic HG pattu
Imiv, 1; élément 11,7: [wigwam ohm Sofia! (idéaux-

zou. 015x (Zou dru; un] Z fini 16H êntëwmm’vy
5605m huis "fg Maud fui A amorçais neoeîvar ën’
«dab! taïga. ’Edv 0790: 6’130 (1520.0; nui ni ëëüg.

.AAAJZE,
241.112 8è marrera: (Je HZF, zaî’êuflsfilfioâw

Ên’ «1195144; 1j. HZI t’ai 16 9 (mutinai, ami Magni-

xômoow ai AH, AZ.

1) Verba nuois inclina, quae Peytardun cum Cod. a.
enliait, ex edd. Basil. et Oxon. rèstituimusu t

quai) duo puncta communia habebunt, quad fieri nèquit, ut
in Obs. ad HI. 10. mouuimus. Sin autem imaginai velis t
circulum 413.1le (Fig! 221.), qui ait-arum ARE intus con-.
tingat, et tamen extra cum in puucto B egrediatur, pet idem
puntum B. autem intya illum regrediatur, necessario illezno-
diformis erit, et e duabus figuris vel gyris, une dB, alter.
El undequaque clausisr et in puncto B cohaerentjbus comta-
bit; in quarum altera v. g. in JE centrum circuli If positum
eût. Ex centra F ducatul: ad punctum aliquod Z alterius’
gyri recta P2, quae, quum nècessario e gym ÀB exire de-
beat, hune. accalmit in puncto aliquo 9 (I. A» 13.), emntque
un: 19 quam I’Z radii circuli, adeoque 19:12 (D912 I.
15.) upars itaque aequalis toti, quod est absurdum.’ Quum
igitur circulu’s, qui alterum intus eontingit, et cuius flaque
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Non enim, sed si fieri potest, cadat ut ZHO, et

iunganmr AZ, AH. , i ’ c n
Quoniam igitur AH, HZ recta Z110. 20.), hoc

est recta Z6 maïores sunt (est enim ZAaequaIisZG,
ambae quippe ex eodem centra), commlmis auferatur
ZH; reliqua igîtur AH reliqua H9 màior est. *Èst
autein AH aequalis AH; HA igitur ipsa HO maîor
est, miner maïore, quad fieri nequit. Non igîtur a
Z’ad H ductà recta extra contactum A cadet. Ergo
in contactum cadet. Si igiuir duo circuli etc.

A Ï. I T E R.

Sed cadat ut HZI’, et producatur in directum
H1" Z ad punctum Q, et iungantur AH , A2. .

"panet: contactai pioxima inde hune continentnr, nulle sui
parte extra hune egredi vel.eum sceau pousitLlconsequiturl,
illum cireulum prorsus ab hoe comprehendi, vel integr’m’n

intra cum situm me, adeoque minorem esse chulo comptea
Lendente. Unde et radius circuli cominehensi minon cric
mdio cireuli comprehendentis. (Vidx Obs; ad HI. la Defn
sub finem.) Et illutu guident, qui e duobua se invicem com
tingentibus eirculis radium minorem habet, intra contingm, »
alterum. qui radium maximum habet, contingi dicimus. His
praemissis, que ad omnes scrupules penitus eximædos neà
cessatia visa aune, reli’qua etiam plenius et accuratius in exr
pedientur. Si duo cireuli ABI’, AAE (Fig. 222.) se intus
contingant in puncto A (adeoque ex 1H. 6. centra eor’um di-
ïrorsa ,sint), recta, quae centra utriusque circuli coniungi:
producta ad eam partem, ad qunm est centrumcirculi inte-
rioris, in illud ipsum punctum A cadet, in quo duo illi cil"-
culi se contingunt. Sic enim H Centraux cireuli interioria

l I
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’Éml. mimi «i ’AH, HZ psiÇovg doucie x12,

élirai ZA 1’01] en; 177 ZF , zofiw’ son ni Z9,
son"; deQfiO-âw si ZH’ 2.0ch; aigu si AH l’ami:
trie HG) Mutant 5mm! , roüï’ 501w si HA rnîg HG,

1:] 310?;sz tigyipslçovog, 37mg 5’0er 0361541117041. i0-

poires, mît! ênôg si i015 pinçai? 16 12571901! in?) psi:
50709 .uünlov,delëopw’ fui mirai 07107107.

ç , IIPOTAz’Iquà V
’Eây duo minot êqm’n’twwœt ilq’llæyl’lwv èmiç,

a; 571i toi xénon mâtin: ëmÇwypévfl «Sa-am du)? 0;:

charpie asticotai. x
v 1) iodvr’rœvirep e, Cod. a. ponit Peyrardui pro sini liai

Jumeau quod est in edd. Oxon. et Basil. Cf. HI. 11. topa

l ’V 4(minoris), Z centrant circuli exterioris vol maioris. jam, si
punctum contactas: A non si: in recta ultra H producta,
cri: au: in recta ZH ultra Z producta, zut extra rectam 2H4
Si: 1) si fieri potest, punctum A in recta ZH ultrù centrum
circuli maioris Z producta, critque Ë :HZ-l-ZA, adeoquo
HÀ)ZA. At ex hypoth. Z est centrum circuli maioris, vel
(vid. Obs. ad m. 1. Der.) est 2.0114. Absurdumîgimr
est, esse simul HA)ZA. Sit 2) punctum A extra rectam 211
positum. Recta ZII. ultra H produeta necessario cum attaque
circulo conveniet (I.- Ax. 13.). Conveniet autem cum utroque
circule riel in puncto unique commuai, vol in duobus divertis
punais. Conveniat a) si fieri potest (Fig. 225.) in puncto 9
nitrique circula communi, ductisque ad punctum contactusA
rectis TA, ZA, Iconstituetur triangulum HAZ, in quo AH
44men (I. 20.) i. e. s29 (1. Def. 15.),adeoque, demi
communi ZH, AH5H0. At etiam A! :119 (I. Def. 15.),
quod est absurdum. Conveniat b) recta ZII cum circula ex-
teriore in puncto 9 (Fig. 219.) cum circulo interiore in puna!)
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Quoniam igitur AH , HZ maiores -sunt ipsa AZ

(I. 90.); sed ZA aequalis est ZF, hoc est ipsi .29,
communis auferutur ZH; reliqua igitur AH reliquà
H0 maior est, hoc est HA ipse» H91, miner maiore,
quod fieri nequit. Similiter, et si extra circulum par.
vum sit ceutrum maioris circuli; ostende’mus idem labo, r

surdum sequi. 4 fiLP 310 P o s I T 1.0 x11. (Fig. 225.)

Si duo ’cirCuli sese extra contingent, recta centra
îpsorum c’oniungens pet contactmn transibit.

l

A, et ovincetur alterutra eai’um demonstrationwn, que cum:
appel Euclidem, id fieri non passe. (Haec autem consequentia
non valeter , nisi ante ostensum fuerit, circulos se intus com
tingentes non simlul se invicem secare passe val punctum 9
non intra circulum minorem esse passe.) Nequaquam igitur
punctum A extra rectum ZII, nec in ipse recta ZII ex ea huius
rectae parte esse potest, qua ultra punctum Z producta est:
itaque (quum centra Z, H intra sucs quodque circules, adeoque
punctum A , in circumferenlçia quippe circulorum positum, nec
inzipsa ZH inter liaec puncta sirum esse possit), erit necessario * i
in recta ZH ultra Il centrum circuli interioris producm, vol,
quod eodem redit, puncta Z, H, A centra nempe et punctum
contactus in eadem recta, et quidem eo, quo nominavimus,
ordine posita arum. Aliam casus 2. b. demonstrationem ex HI. v
7. derivatam liabent Peletaiius, Billingsley,» Borellius, Henrien.
Alia porro, quam Coëtsius liabet, demonstratio, dubito en

efficiat id , quad probandum sur. Î
Cor. Et quum recta ZII nece’ssario ex utraque parts pro-

ducta circulos secet (I. Ax.;13.), neutrum autem in pluribua
quem duobus punais sceare possit (HI. 2. Cor. 1.) ex en peut,
qui ultra H producitur, in unoltmtum gênante A et» "un

x
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’ 4130 3’029 3:63:10; oî JET, 14E, êçoanïæ’aûwoufl M

(217.7111011 êuzôç une? T6 A (musical, nui eibfçôm un?

flic! 21vi uüùlov xæ’wçw, 16 Z, un? «là AAE-tnîl m

Âéyw au dm; 7.017 Z t’ai 16 H ëmëwywpe’m l
8606542 (la)? zig une? Ml A êsnurprîg ÊÂE’ÜO’GŒOH. 1

7029, (i113 si ôvvaæôv, lêçxéofim aïs ai ZTAH, me

mû. ênsÇsÔZÛwaavfii ZA, AH.

.5:

- a:putatif. Quum igitut punctum comactus dual-nm circulorum m
intus se contingentium positum si: in recta centra connu com 3l]

. iungente , au; 311m: centrum circuli interioris producta circulil "w
occuirit, illa autem cocufiera circulis ex hac parte non ùisiîn «4

mm puncto possit, circuli; qui se iotas cantingunt, non nid "tian
” z in une puncto se contingent. Et quum circuli, qui se intmin ç

puncto alliquo contingunt, nec in alio puncto se accus passim. un
à: supra vidimus, generalius adhuo dici potest, cos non ubi au.
unum punctum commune habere. (En haeo pars proposifionis En

. 1H. 13. facile in stabilienda, quamvis genernlius exprassa).
O b3. 2. Ex hac propositions, adiectoque corollario im-

mediate 11an etiam oins conversa sequitur: si duo circuli se (
invicem intus contingunt, recta ex centre unius circuli Id ,1,
pmwmm contactas ducta par centrum nlteriuc quoque transit.
(Est luce Pnppi Lemm. V. ad Apollon. de Taction vol Collecta

r Mathem. L. V11. Prof" C. Habet cana quoque Coëtsius in

Schol. ad m. 11.) ’ À -
Obs. 5. Alia porto huiusl propositionis conversa locnm

hàbet: nempe, si duo circuli paneton) aliquod A (Fig. 224e)
A commune habeant; gintque radii coran: ad punctum A verger l

tes in endetta recta, ex adam parte pmlcti filins communis p0-
siti: circuli in puncto isto communi iman se contingent. Sint F
enim centra duorum circuloer H, Z ; que non coïncident
(HI. 6. 0bs.), sitque Z  punctum a punch) A remarias. EX
puncto Z adpunctum cliquet! A circuli radio HA descripti du-
catur recta Z4, etitque haec recta minot renta Z A (HI. 7. HI. 8-
:: Oba. 2. ad 1H. 8.), adeoque ex Der. 15. punctum 4 situm
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Duo enim circuli ABF, AJE sese contingant
extra in ipuncto. A, et sumatur clrculi quidam ART
centrum Z-, circuli vero AJE centrum H; dico re-
Ctam a Z au! H ductam par contactum A transite. i

Si enim non ,i cadat, si fieri potest, ut ZFÀH, et

lungantur ZA, AIL I
cric intra -oirculum Centro Z, radio ZA descriptum. hlm de-
monstrabitur de puncto quocunque circuli radio H A dosclipti
ex alterutra parle rectae Z, A suinte. flaque duo isti circuli in
puncto Âge intus contingent (Clin. ad HI. 3. nr. d.).4 (En
hoc Pappi Lemm. VI. in Apollon. de Taction. Ivel Collect-
Mathem. L. VIL Prop. CI.)

Cor. Hinc pater, ratio describendorum circulorum, qui
semvwenkintra oontingant, et manifestum en, distantiam
centromm in iis aequalcm eue differentia radiorum corum , et
vice versa.

PROPOSITIO X11. ,
O-bs. i. Incircnlis etiam, qui se extra contingunt (cf.

Obs. ad HI. 3. Def. nr. b. c.) simili plane ratione ac in pro-
positionne praecedente demonstnibitur, ces ce invicem nusquam
noue posle, val utrumque integrum extra alterum positurn
esse. üDeinde, si in puncto 4- se extra oonringant, punctum
A necessario pooîtum erit in ipsa recta , quae centra utrinsque
circuli (que quum. uterque circulua imager extra alterum ait, ’
cette divertir arum) coniungit. Si enim punctum contactas

n A non poritum ait in ipm hac recta, en’t vel in recta utrum-
que centrum iungente ultra alterutrum centrum’ producta, vel
extra eam.’ Sir 1) si fieri potest- (F ig. 226.) punctum A in
recta, que cenlrum Z unius circuli (primant vocabimus) ac
centrum Il nlterius circuli (secundum appellabimus) coniungit,
ultra Iecundum v. g. centrum-H producta. At, qunm uterque.
eirculus imager extra alterum positus sir, recta 2H, antequam

x

r
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’Emî ou» T6 Z (musical 25777901! s’oû coti ART

miniez), l’an émir ZA 1?? ZT. Ila’).w, ânsiaâ
H «musical xéwgouêoü 1017 AIE nüzlov, 1’04; sortir

ci AH 17? HA. ,EJGI’XÜ’I] 3è ami a; ZA 1?? ZP ions

aï 0’590; ZA, AH mais ZF, AH î’aat sim’y’ aigu (il?)

,5 ZH 1031! ZA,4AH wigwam. une: ami éloh-
waw, anse (iâüvarioæl. 01h; 02’904 aïno .701? Z 3m fil

H ëmçsvyal’ups’vn sdâsîa ôtai mis nom; .16 A Ënafpîîs"

’oüz êÂs’ÜGôŒqxt’ à? adroîg dieu. ’EoÊp aigu 6150 minier

1:02 557??! V I 1IIPO-TAZIZJy’. .
K’ûnlog minou aux êtpoinnwt zani 751.6504100 tu;a

gnian? aux?” En s’a’v fra êwôg êtpa’grmwz, t’ait! n émis.

secundum circulant intrare possit, primum circulum sçcabitin
puncto aliquo F (l. Ax. 13.), adeoquq erit 2P radius puni
circuli. At ex hypothesi eadem- recta ZH producta in A ou.
currit puncto unique circulo commuai , adeoque etiam ZA est
radius primi circuli. Erit itague ZE.-:24 (I. Def. 15.) par:

’ toti, quod est absurdum. Punctum itague A non situm esse
Ïpotest in recta ZHInltra H producta. Eodemque mode ostene
diturl. nouasse punctum contactas A in recta ZH ultra Z pro!
ducta.  Sit deinde 2.) si fieri,potest, punctum contactus A
extra rectam 2H, rectaque ZH *vel unique circule in codera
punas 9, vol uni quidem in puncto P, alteri in puncto A
oocurret. Occurrat 1) si fieri potest, .utrique circula (Fig.
227.) in puncto 9, ductisque ad punctum contacgus A remis
2.4, HA, constituetur triangulum ZAH, in que ZA-l-HA)
211 (I. 20.).. At 24:49, et -H.4::-H9 (I. Def. 15.) tuque
ZG-l-IIQ:ZA-l-Hxl. i. e. .Zszdrl-IIA (Ire. a. Occumt
deiudo b) recta 2H (Fig. 225.) uni circulo in F, alteri in la
et ostendetur, ut apud Euclidem, etiam hoc fieri non p09"-
Quum igitur punclum contactus aequo extratectam 211, rififi?
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.Qtioniarn igitur -Z.punctum ceutrum est cir’culi

ABF, aequalis est ZA ipsi ZP (I. Def. 15.). Rut-
sus ,1 quoniam Il punctum centrum, est circuli AAE,
aequalis est AH ipsi HA (I. Def. 15.), Ostensa est
autem. Z4 ipsi ZP àequalis; rectae igitur ZA, 11H
mais ZF, AH aequalesisunt; quare. tata ZHvipsis
ZA, AH maior est. Sed et miner (I. 20.), quod 4
fieri naquit. Non igitur irecta’ a Z ad H ducta fin
contactum n01; transibit ; par ipsum igitur. Si igî-

un: duo circuli etc. a . u
B. O P S I Tel O Xlll.’ (Fig. 229.)

r Circulus circulant non contingit in pluribus punctis’
gnan; in uno, sive intus contingat, sive extra.

. C i l Cin ipsa ultra altcrutrum centrum producta, nec (ut ex l. 15.
Def- patet) in alterutro punctorum Z, H situm esse posait,
erit necessario inter Puncta Z et Il intermedium, MJ, quod
,eodem redit, centra Z, H et punctum contactua A hoc. or-
dine: Z; 4 ,l H sa nivicem maubsequentur. Caeterum Camps-
nus et Peletarius hanc Propositionem cum praecedente simul’
and eodemque enunciato effet-unît, et casus 2. b. aliam adhuc
ex III. 8. derivatim demonstrationem habent Peletariusi, Bil-

lingsley, Borellius, Henri0n. - w v k
I Cor. 1’. Et, quum recta Z11 necessario ex utmque parte

pratiqua alterutrum circulum secet (I. Ax. 15.), neutrum au-
)tem in ipluribus, fquam duobus punais secare possit» (HI. 2.
Cor.’ 1.), inter panera Z et H utrumque in uno tautum puncto
A senne pètent. Circuli itague se extra contingentes non
niai in uno puncto se contingent, et, quumlnec in alio puncto
se secare possint , unum tantum punctum commune habebunt.
(Est hase pars altera HI.- 13. Prop. generalius expressa.)

Cor. 2. Si duo circuli. punctum’laliquod commune ha-
.oeant, quad non ait in recta centra corum iunâente jpu jut-
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fieîot ëni moi B, A smashai. Iliade-w ais 3H94.
Rai inti 16 H oqpsîov m’wgoyëofi est? ABAT
-miulov,.i’m; émiai ai EH itfi Hzl’ nattant aigu a; EH
.779 (94- 7.0119; .29... peignai! .536 si. en. 11052.51,
suai t6 9 antistar neuronal 3611 un? EBZAI mixiez].
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nouai peignai, au... dôtiwwto’w afin-02’905 Midas min
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, 1) Hic quoque e C03. a. Peyrard. onit humidifie pro
simpliciIoïm-éafiw. edd. Oxon. et Basil. Ëaeterum figuram huit:
pr0positioni adiunximus, qualis fore est in editione Basileensi,
icxtui Graeco malins respondèntem, quant quae’vulgo lis-

etur.

producta, tcirculi Ëhi in isto punoto se invitent cacabant. si
enim se" invicem non secent, se contingent. Atqui contingere
se non liossunt (HI. 11. vel HI. 12.), ergo secabunt.

Cor. 5.. Duo itague circuli, in quibus distantia centro-
rum minot est flamme radiorum, et si radii inaequales tint.
maint differentia radiai-nm, se invicem secant. Tutu trempe

v (I. 22.) e duobus radiis et recta, que centromm distendu!
l expzixnit, trianguiu’m constitui porerit, in quo icaque panama,

in quo radii se interseeant, non erit in recta centra iungente.
- unde ses consequitur ex Cor. praece’den’te. I

Cor. 4. Duo circuli, qui in duobus punotis sibiqoccul’e
runt, se invicem accent. Contingere enim,» non postant

A

ql
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Si enim fieri potest, circulusi ABAT circulum

EBZA contingat Lprimum .intus in pluribus l punctis
quam in uno’, in B , A.
5 Etsumatur ipsius quidam. circùli ABAT centrum

H (HI. 1.); ipsius autem EBZA, centrum 9. r ’
Recta igitur ab H ducta ad 9 in puncta 3,1

cadet (HI. 11.). Cadat ut BHQA. Et quoniam pua.
ctum H centrant est circuli ABAT, aequalis est EH
ipsi HA a. Def. 15.); maior igitur ’BH ipsa en;
ergo multolmaior 39 ipsa 9A. Humus, quOniam
punctum 6 natrum est circuli EBZA, aequalis est
Be ipsi 6A (I..Def. 15.) Ostensalest autem ipsa et
malta maior, quad fieri acquit; non igitur ciiculus
circulum confinât intus in pluribus punctis quam in
uno.

(Cor. ad Obs. 1. HI. 11. et Cor. 1. ad Oise. 1. 1U. 12.). Cf.

Pfleiderer. . .Obs. 2. Ex hac proyositione, adiectoque, Cor. imme-
diate etiam hue du: conversa sequitur: si duo circuli se invi-
eotn extra contingunt, recta ex centra tanins ad punctum conf
reclus ducts, si ’produeatur ultra contacte: punctum, pet cen-
trant alterius quoque transit. (Est haeo Pappi Lemm. Il]. in
Apollon. de Taotion. vol coll. Math. L. Vil. Pr. XCVIII.)

Obs. 5. Et bains propositionis alia quoque Convoi-sa le-)
cum habet. Nempe, si duo circuli puuctum aliquod A com-
mune habeant, sintquet radii eorurn ad hoc punctum vergentes
in esdem recta, e divertis punoti illius communie partibus
positi: circuli in punoto isto communient-n se contingent.
Sir enim (Fig. 228.) unius circul’iidia’meter A8 ne cenlrum If,

alterins diamant Al’, centrumque Z. Quum igitur ex hyp. Z
situm si: in dimetro 12A producta, erit (Obs. ad III. 2.) pun-
ctlun Z extra circulum AIL Unde simili rationne , se in Obs. 3.
Bd proiwtitionem praecedentem ex III. 8. demonstntur, nous
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ex puncto,z ex attaque parte puncti A ductas ad puncta quaee
cunque circuli A]? maiores esse recta ZA, adeoquepuncta (par
banque circuli AB ex attaque. parte puncti A sita esse. extra

zcirculum 1111 Eodem promus modo ostendetur, panet; qua:-
runque circuli AP ex utraque  parte puncti A site: esse extra
circulum ABÂ Circuli itaqup in .puncto A extra se contin-
gent (ont! m, a, par, nr. 45.). Est me propOlitio Pappi

1

ri]
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4 lDico etiam neque extra. Si enim fieri potest, cir.
culas AFK circulum ABFJ contingat extra in plu;
ribus punctîs quam.in uno, in A, F, et iungatur 11R

Quoniam rigîtur in circumferentüs circulorum ABLIF,

QITK sumpta 511m duo quaelîbet puncta, A, 13mm
haec puncta coniungens intra utrumque cadet (HI. 2.).’» ’

Eadem autem intra circulum quidem ABJF candît,
al: extra circulum ATK (1H. Def. 3.), quad est absur-v
dam. Non igitur circulas circulum contingit extra in
pluribus punctis quam in uno. Ostensum est autem
maque intus. Circulus igitur etc.

PROPOSITIO XIV. (Fig. 230.)
In circula aequares rectale aequaliter distant a centra,

et quae aequaliter distant a centra aequales inter se

lieunt. ï   t,Sit’ circula? ABJF , et iù eo aequales rectae. sint

JE, FA; dico ipsas aequaliter distàne a centre.

Sumatur enim centrum .circùli ABAT (HI. 1.), et
sit E ,. et ab E ad 113, FA perpendiculares ducantur
EZ, EH (I. 12.), et iungqxtur AE’, TE,

l

Lemm. 1V. in Apollon. de Taction. val Collect’. Mathem. L;

VU. Prop. XCIX.) ,, Cor. Hinc pare: ratio’describendorum circulomm , qui Io
extra contingunt, et. manifestum est , diqtantiam commuait
in mis àequalem esse Iummac radiomm, et vice venu. -

PROPOSITIO XIII.
-IIuius propositionis demonstrationem nos quidam in Çor.

x

z
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310 A ansusnrogtuu
, ’Emi 0.67 amené mg 6:0? c017 us’wgw æ; EZ et)-
. ôeîdal T470: Mû 6002 701? uéw’t9o’v nia! AB H969 690039

eépvsz, mi (fixa mûrir cépwel. Un?) 07902 9,: AZ fifi

BZt 347017? J90; a; A3 flic AZ. Ami 10? mini de;
«ai 1; TA mis T H gord 61701.17, nui leur 1’07] 1; AH
agi Tl 1’01] 5909.4ml 7; AZ 1;)? FIL .Koû âne! à»;

507w a; AE ET, 1’003! mi r6 12’706 flic AE 11,5
x6706 mis ET. ’ÀMoÊ ’59? ph! chiât flic AE 1’00: Toi

dm; trahi AZ, ZE, 0’901) 7039 1; 91969 24,5 Z glanda-
zgâ (Île 05716 mais ET i’aa me? dm; Wh! EH, HF,to’9191i V

7029 W969 r59? H ywm’a’ 102 05’900 03706 ’wÏfl AZ,

e ZE i’ou 501i flic (570637071! PH, HE, 0540 tu; (5nd
xn79 AZ i004! Étui c917 dard zig I’H, à"; 7059 emmy

9; AZ zfi TH’ leur!» 01900 T6 dard mis .ZE Mimi
mg? (2nd mis EH ïcov émiai, ü»; 0790: 7; ZE 7?; EH.
’E’V d’à 1:65:19) 2’004! dnéxew (i706 1m] ace’W9ou Mafia;

I lëyowuz, 510w ai dm; un? néfl9ov ën’ «x6103; zdôezoz

dyôpèvççc î’om «Janv ai 02’942 A8, TA 1’007 drzëxwaw

(2716 mon? 26311900.
a

t

ad 1H. 11. Obs. I. et HI. 12. dedimus. In en, que in tenu
graeco . est, nounulla mima acomats positq essorvideritur.
Nempe in ains parte primo, in qu: IdeIcirculis sonna est, qui
se intra contingunt, ex 1H. Il. adatruitur, rectam, que par
centra duos-am circulorum transeat, necessario, si duo contactas
pluma sumere volis, par utrumque corum Lunaire, quod rangea
fieri non posait. Verum enim veto in Prop. 11. illud tannin: ,
demonstravit Euçlides, ut in Obs. l. ad HI. Il. vidimus, reo’
cum 611 , que Par centra un’iusque circuli transit, ultra

. t centra"! H minori: circuli productam in punctqu contactas B
cadere, eamdem veto ultra centrum 9 maint-i; circuli pro-
ductam in nlterum, quad hypothetice sumitur, punctum con-9 .
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- Quoniàm itague recta aliéna EZ pet Centrum ducta
rectaux; aliquaml dB non par centrum ductam ad rea
ctos Angulos secatt et bifariam ipsam secàt (1H. 3;).-
Igitur AZ aequalis est BZ t ideaque Ali ipsius AZ

.dupla. Eadem ratione et 1M ipsius PH dupla est,
et est AB aequaiîs ipsi TA; aéqualîs Aigitur et 014Z

V ipsi FIL Et quoniàm aequalis est 11E ipsi ET; aeat
0 qualè est et quadratum’ ex AE quadrato ex ET. Sed
quadrato ex ’AE aequaiia .eünt quadrata et EZ, ZE
(I. 47.); rectus enim ad Z angulust; quadrato vero ex
ET aequalia sunt quadrata ex EH ,- HI (I; 47.) ,*
rectùs enim sa; H angulus; àuadrata igitur ex A2, r
-ZE aequalia surit quadratis ex PH, HE, e quibus
qqadratum ex dz aequale est quàdrata ex PH, ae-
qualis enim est AZ ipsi PH; reliquum igit’ur quadran.
mm exZE relique ex EH aequale est, acquâh’s igi.
gitur ZE ipsi EH In circula autem aequaliter di-
stare a centra rectae dicuntur (HI. Def. 4.), quando a
centra ad ipsas perpendiculares ductae aequales sunt;
ergo AB , Ed aequaliter distant a centra.

tutus, siquidem ’alterum. tale punctum henni imbue posait,

cadere debere, nequaquam fait demonstratum. Deinde in
i parte Posteriore tu ubi de circulis agitur, qui se extra contin-
gunt, ex Il]. Def. 3. sumitur, eorum utrumque integrum
extra alterum situm esse, ve.1 tales circulas se invicem non
secare.’ At, quam lineae curvae cogitai passim, quae quam-
vis se in panera aligna extra contingent, non tamen in com-
aratae sin: ut neutra aiteram etiam alter-iris raductam seau...î

et obiicere quis posait, forte idem etiam in circniis chinera
passe, ad eximendum banc scrupulum res iaccuratiuslevoL
vends esse visa fait, ut in Obs. 1: ad HI. il. et HI. 1?,
facimus. Robert. Simson. etiam partis prioris, in qua circuii



                                                                     

318 I v emmenons:
A a i i tr ne 7! .Ï’ . ,3111.0261; ou 1113, TA 517195104! mot! «705150:00:20

02106 1017 uc’vrgo’u, 00170 è’ocw, 1’07; étira) EZ 0j

EH 159110 500 il"; 300i nui à; A]? Il??? T4.

a a t
Tous! 7029 «130m; umaouwaaôe’www, opoin de;

dciëopev», du 6170M? emmi ripiez AB voie Æ,
rôt TA 01k FH’ ami 5710i î’my 50024! -AE 0.9i TE,

d’ennemi 06 04’706 0979 JE 056 03906 mais TE. 00.10?

me; pu: 6906007; JE i000 500i 002 02706 000W EZ, Z11,
in? de, 0irt6 mis TE 5’00: 10020706 0054i EH, ET, 003 02’900

01’716 00541 EZ, Z11 ïaœ 3001 mie 701’906 00541 EH, vHR

i «il: 06 «306 mis EZ 04,7 05906 mie EH tarin! Ëao’V, a»;

7&9 a; EZ 0?; EH’ 1609064! 6900 76 J106 fuie AZ
1007097 ce; 05706 nie T H 01’004! émier 0’017 02’905 9; AZ 0.1;

PH, "ami être; mie née! AZ 19min? 1; AB, flic 6è
PH 6200195 æ; M, il"; æga’r; ,45 «a; 121. Enfin?
07900 ami ce? égrisa

o 11120111121215.
’Ev «6102.91 410.9710011î péri ému! f dzéluer9og’ 0034!

de cillant, de) 9,5 577th coti .ne’vtgov 0’59 aïn63059ov

parfum émiez. i ’

intus se chnting’ere pennatur, aliam habet demonstrationem,
que etia’m est apud Cànrpsnum et Peleta’rium, et hue redit.

blutas se confinant, si fieri potest, duc) circuli in duobus
Jamais B , .4, ductaque Bd cintra utrumque circulum cadet
(HL 2.); igitur in recta m, quae rectarn Bd bifariam et ad
.angulos recto: secst,’ erit utriusque circuii centrum (111.1.
Con. 1.), ergo 4M produis in circulai-am contactant. cadet
(1H. .110, ’sed in contactum non cadet, quad punch B, l
sunt extra miam 1M, quad est absurdurn-.u - A: veto,
quum Il]. 11., apud Euclidem , ut ad esm monujmus, non
distincte datis evoluts si: ex Euclidea eius demonstrationfl

. I t. n

T61
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Sed vice. versa aequaliter AB, TA distenta centra,

hac est, aequalis sit EZ ipsi EH; dico aequale’m esse

et A3 ipsi FA. Q
Etenim iisdem Constructis, sirnüiter ostendemus

duplam cesse AB ’ipsius AZ, et TA ipsius TH; et
quaniam aequalis est "’AE ipsi TE, aequale est quai
dratum ex AE quad’rato ex TE; sedquadrato ex AE
aequalia sunt quadrata ex EZ, ZA,(I. 47.), quadrato
veto ex TE quadrants ex EH 9 HT; quadrata igitur
e’x EZ, ZA aequalia sunt quadratis ex EH, HT,
e quibus quadratum ex EZ quadrato ex EH ’est aea
aequale, aeqUaIis enim EZ ipsi, EH; reliquum igitur

,quàdratum ex AZ reliquo ex TH est aeqùale; aequa.
lis igitur HZ ipsi TH, et est AB dupla ipsius AZ,
T A vero dupla ipsius TH. Acqualis igitur AB ipsi
TA. In circulo igitür etc. V i

P R a P o°s I T 1 o Xv. (Fig. 231.)

In circula maxima quidem est diameter; aliarum
Vera, semper propinquiar centra remotiare maiar est.

quam etiam Simsan. Barbet, nan°satis perspicue prodîre vide-

;ur, Praeter contactus punctumg in quod ex HI. Il. redaylM
incidit, nuljum aliud vol in ipsa AN, vel extra illam can-
tactus punctum esse passe. Eaudem demonstrationem AuStin.
dore: applicari passe, sive de circulis intus sive de circulis
extra se contingentibus sermo sir, dummodo posteriorc hoc
casa HI. 12. loco 1H. 11. adhibeatur, et ,quod mirum vi-
deri possit, inde concludit, Prop. HI. 12. spuriam esse, quum
in simili cash etiam in HI. 6. de circulis extra se contingent-
tibus non seime fuerit, et practerea’in HI. 12 (2,710101le pro
êqmirrnuwm pasitum sir. Huit: ultimae tamen rationi ipse dil-
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.üEatm 0:63:10: 6 ABT A, dtdpe09oç de 060017 3mm

tr; AA, us’w9w (le 06 E, ml 577007 vues! 006 E
7570900 i000) 1; ET, dnui0e9oal de ZHt 167w 503
infime] péri ê00w û AA, peignit! de ri ZT’nig Z11. t

"11711901004! 7,039 dm) 0017 E ue’w900 ënl 002: ET,V

ZH 1002198000 ai E9, EK. Kai ênsl 577104! pale! 002)
24400901) me: a; ET, dmi0e9ov de 95 ZH, pelant?
J900 9;. EX 01,79 E9. Ket’câœ ni E9 il»; ri E11.
«(il 6’002 0017 A 017 EK 00963 690d: épiâmes 9; AM

010’100: 3902 06 N , ml êneÇetixûwuav coi EM, EN,

Lz, EH. a - r9 Kal étui il»; 300w si E9 01;. EA, l’a?) 300i mi
i si ET zfi MN. Iloilw, ënel i011 Sofia! (et? AE

et EM, fi et Ed a; EN, 0; 02’900 Al 00tîg ME,

EN 5’01] finir. ’AÂÂ’ ai ME, EN 01?: MN peiCow’s

riot, mû a; AA 6:90; Mis AIN neige»! imbu "101; et
fi MN 07] ET, fi AA 0790: 0179 ETpez’CmI 300w. Kai

inti 6150 «LIME, EN dual 00m; ZE, EH 3’0th aloi, a
and fonda 13706 .MEN, rouillas fuis 6:06 ZEH paie

un. viderait, et Cod. a. habet omnino êçdzrmwrnt. Nec re-
liqua Austini argumenta sufficere nabis videutur. Alii quoque
alias huius propositionis demonstrationes dederunt, e quibus
en, quam haha: Giordano la Bitonto, similis fera est ci,
quam in Obs. 3. ad HI. 114 et ad 1U. 12. eius, que ibi un
hibetur, propositionis exhibuimus.

l PROPOSITIO XlV.
Foret, veram adhuc esse propasitionem, etiamsi’raetae

JE, FA ex eadem parte centri fuorint, vel si se invicem se.
cent, au: ex uno codemque eil’cumfereutiae puncto dame

» oint. ’

PROPOSITIO XV.
Obs. Rob. Simson. manet, ad probandum, diamantant

44 maiorem aise quacunque recta ET in circulatnihil opus
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nuentranrr’ds. .3321
Sil: circulas ABTA, diameter autemi ipsius sif AA,

Centrum vero E, et propinquiOr quidem’kcentro E sit
ET, remotiar Vera ZH; dico maximam [catie 44A,

imaiarem vexa ET ipsa ZH
i Ducantur enim ab E centro ad ET, ZH perpena

diculares E9, EK. Et quaniam propinquior quidem
centra est ET, remetior veto H, marier igitur EK
ipsa E9. .Ponatur ipsi E6 aequalis EA, et Per A
ipsi ad rectos ducta .PlllI producatur ad N, et i
iungantur EM, EN, EZ, EH. ’

Et quoniam aequalis est E9 lpsi EA, aequalis les!"
ct ET ipsi MN (HI. 14.). llursus, quoniam’ aequalis
est AE ippi EM, et EA ipsi-EN, ergo A-J ipsis
ME ,’ EN aequalis est. Sed ME, EN ipsa MNmaa
iores suint (I. 20.), itaque 11A ipsa MN maior est.-

, Acqualis autem llIN ipsi ET , ergo AA ipse ET
maiar est. Et ’quoniam duae 111E, EN cluabus ZE,
EH aequales sunt, et angulus MEN angulo ZEIÏ

e . esse linea .IlIN aequali lineae BI’, quurh endem demoilen’atiog’

quae ad MN applicatur, brevius immediate ad ET àpplicari L
Passit. In Euclidea tamen denionstratione recta IMN renne
ET aequalis et rectale ZH parallela .ducta inservi-re panet, -

que nahua mandatai, esse angulum MEN)ZEH, quod
trempe, duçta dimetro An parallela tri] 2H, me! MN, ab
EA(.ËË, puncta M, N diametro A4 propiora cum, quam
panera Z, Il, quad. ipsum tamenïclarius exPoni déboiser:
Caeterum banc ipsam secundam pattern, etvquae Inviter valet,
eius convernm, nempe rectarum circula inscriptaruni, que
maior ait, esse etiam centra propiorem, patito: sine ope rectae
ME, et anguli MEN mode simili ci, qua Euclides utitur in -
pnecedente, et quam etiam adhibet xTheodasius in Libr; I;
Propa 6, Sphsericarum in ossu omnino simili in HI; 3-. ci ’

9 t

N
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Çà»: Sed fid’mç d’oc: MN fidoçwg" To79 .ZH psiëœi.

iodai. 342.10? MN ni B11 êô*s[x07] hm; ami ri BP
mis ZH, palma! ëozlv. Meya’aw 0’590; a; A4 18105,13;

mg. psIÇwv 3è a]: BF ni; 21L îEy 4:61:19) 02”91: mi

«02357791. , .
.,   HP’OTAÉIËÆ.

71 cg? âtap-ëægç) mû 51530.60 n96; 691302: (guignai

I 67014579; 5m69 flancha: 1:06 uünlov’ nui sis 164! ps-
vaâ’û ruinez! tic (a: aüfiu’ag mati c179 nsgzæspu’uc étiez

&ÜÔGÎN et? naçapnwsîwv nui 9; ph: To13 fiMtIÏJZÂl’W

yww’a «indous. ôësîag 700111049 eüûvyeémwov pétât”

50th” ôè Mimi 31:51sz;
"Etna:   Mules â, ABF flEQÏI hèvrgov ’zô J aux;

aldflÆŒQO’V nia! AB’ Âéyœ au ,9; 05916 mon? A tfiAB

ngôg demis dn’ Juges. dywcëw] Emôé nacarat un!

adulez). , . - * , UM7) 7&9; pat si ’ôvw’vôal, macéra) 37169; 0:97;

11T, au) ëneÇe’Üxûœ 1; JF . I
, d ’Eml 701] ëaziv 4A 1,1? JE î’oâ; Étui and ywvfai

la 6nd JAF yww’œ ’tfi 15916 AFÀ. ’Ogüof 0è «En;

. 4.4.13 5901) 0’590: ami 6nd AFÆ coi 0794: 1J «En;

drjàfaçw Ïgi; 25:64 ,1 pro au. aga pou]: 1947041101: 31] 10"

I. 47. demonstrari liasse, Rob. Simsom obseràmè, et ipse banc 

demonstrationcm exhiber. Conversa fila facile etiam 0P°
partis pfimae et 1H. 14. demonstrabitur. Aliam partis seau?-
ôae demônntrationem baba: empans, in qua nihîl opus et:
perpendiculis e centra ductis, dam integta ille triangulaMBNc
ZEH domparar. Denique observai potest, en: miam l’eût-1’

. in circula, quae ex codem circumferentiae punçto exeunr, il!
i

fompuui poule. Cf. Prop. 8. Obs. Q. l
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mÂior; Ubasisï igitur MN basi ZH mâior çst t1. 274.).
Sed MNO ipsi Il" Ostensa ,42th aequalis; itague BP
ipsa ZH inaîor. est; Maxima igîthr est diameter :41;
maior Vert) .31" ipsa hi circulé figïtur etc.

à il  0 B 0 s  1 T 1 o. m. (Fig. :è32"..)
Plectà, diametro circuli àd rectos àngulos ab ext’reâ

initate "(lutta Cadet extra circulum; et in 10mm ,- qui
inter rectaïn ’et cir’çurpfer’ehtïam interiiciçui: altera recta

hon Cadet; et semicircùli àngulds qùoüs ànguld a’cùtd *

fecülineo maîoi- est; reliunS vero minot.    

4 I-Sit bircülus JBÏ circa EémÏum À et dîameùùifi

; dico i-e’ctâm lineamg quàe ab extrèmîtate A ad
343 àd .rebtds àngüldS ducituf extrà circulum caldera;

IFSÎ enim noir, cadat; si fieri potesîg inms, fit AÏ;

.ètjiungatugî AF. 1   i . . u
, Quoniam aeqlialis èst .424 îpsî AI", èüt a angulüâ 

2.41" angulo ATJ aequalis (I. 5.). Rectus .autem
l 4.41"; reflua igitur efAI’A; itacjùe duo anguli JAR I

Coi. Qliddsi indue in cirèulo; cuîuë I’àaiuà magnifié
âiiib datas est, magnitudiné du; sitjecta circulé inscring

(quad hunqüam maie: esse potes: duplo circùli radio; vel,’
quod "eddèm redit, diametro èiicüli) disiantia’ eius a cèmrd

magnîmdine data exit et vice vèrn. Est hampe FAQ:

MEq’-’-MA’ q:ME q’ à a: M4 2:11]? q:

E1111. Cf. Pfleîdeyei. .-
PROPOSITIO 5m.

055. Prbpositio hâec (cuius étiam dix-cota deinàimraüü
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.411", A]?! 6’0va o’gâùïg Tom daim (hep 5612)! dais

www. 01h: a; (inti 1017 A anisiez], 1j 3.47196;
dgûdg dyopévy 511169 neceîwt’ïo’ü mîulov. ’ z0,100117): I

à?) ôsiëoyw , (in 066° 591i 29?; nsgzgosçu’ur 314169 dga

amuïe) , aïs 7; 14E.   .’
Aérer à? xô’ru dg d’y pâmât) 1671045 flic ra 11E

æüâec’ac ami mis F911 melcpegec’aç , ëcéçu 564951.09 013 ’

nagèflmceîwt. n   . kEi 7&9 8117011645 nupamwrérœ «Je 9; ZA,» nul
A, film. 05716 .1017 A amusiez: 371i miel ZA udüeæogqîAH.

Kai êmî 0’901; êazw a; 6916 AIDA êldwaw 0è

6919711 15m3 AAH’ necton! caïeu 9; Al mis AH ’Im;
d’à- 1; A4 1?] 49’ pÈiËwv 0’590: a; AC") uîg AH, 31m-

n»! flic y61207099 swap émiai âôüvmov. l 013:; âge:

siç ahi pæwëû Miami, mais u wâez’ag mi mis mgr-
lpepéc’ag , 516’951 ahana naçmneosîwu . »

xis-’70) En [nul MM fin? fluuvnh’o’u ywm’œ, a;

negtèxoluëvn 15m5 ms 1779 Bd cüôslug ami 1’179 T914
neçupeçsz’ag, 957112km; égalas yw’w’ac 5601179125ch01; 14.61?

Ça)? êow’vfi 7; 8è 1mm), 1; negtexopéæm 15716 ce ni;

TGA negaqnpeez’œç and Mg AIE süôaa’ag, (fadons 70:3

  Jiaç (igame eæîô’uygoîppov êldæzwv émiai. I

EZ 7&9 fiord mg renvia aüô’üygapyog, pst’Çœvxpèfl

nie yzegzexoye’wyg 27916 me in]; B11 .s’üüet’aç ami nié

T911 meupsça’ag, 0.05!an 6è hic metszopa’v’rjç’

aîné. me mîc Ted neçzçagelas fiai JE eûæ’îu’aç,

mais ruilât Nexhibetur. ab’Oromio Finêo)-ita exprimi potest:

j) rectal quae ab exqemo diametri puncto «limette ad recto!
angulos ducitur, tota extra cîrculùm cariât. 2) Quae autem a5
extremo dinmeni puncto oblique i. e. sub angulo quocunque
acugo vel ohmsoaad diametrum ducitur, ciréumferentiaè ite-
nun occurrît. .5) Angulus semic’uculi, i. e. quem Circumfen
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:4121 duobus rectis aequales sunt, quod fieri nequit
(I. 17.). e Iiecta igirur a punctd A ip’siBA ad rectos
àngulos tlucta non cadet intra circùlum. Simililer
ostendemus , neque in circumferentiam cayJere; extra

igimr cadet, ut 11E. ’ . I
Dico etiain in locum interirectam JE et circum-

ferentiam .I’OA alteram rectam non cadere.

Si enim fieri potest, cadat ut Z14, et (honnir a
puncto J ad ZA perpendicularis ÀH. ’

eEt quonidm recule est. angulus 1111.4, mînor au-
tem recto 4111H; cri: A4 niaior ipsa AH (I. 19.).
Acqualis autem est dz] ipsi Je; maî’oi- igitur de
.ipsa AH, miner maiore, quad fieri naquit. In Iocum
iginir inter rectam et cil-cuillferentiàm altera recta non

cadet, ! hiDico praeterea semicirculi augulum, comprehensum
a’recta Bd et circumferentia To1, quovie angulo i
acuto rectilineo maiorem esse; reliquum veto compre-
hensum a .circùmferentia [19A et recta JE, quovis
angulo acuto reotilirzeo minorem esse. k

’ Si enim est àliquisi angulus rectilineus, maior com.
prehenso a recta RA et circumferèntia F611, minor
vero comprehenso a circumferentia ’FOA et recta 11E,
in locum inter  circumferemiam F644 et rectam AE

l

remis cum diamelro efficir, maie: est quovis même rectilineo:
alignas veto angulus, ille nempel quem circumferentia cumi
recta efficit ,- que diametro a punctc ains extremo ad rectos
allgulos (lucre est, et quem angulum contingentiae vocare
soient, minot est quovis 31151110 aCIILO rectilineo. De haci
tertiâ propositiouis pute videbimus in cxcursu ad calcem 1min:

e .
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H0P12M4

a l I n a c .4 .1 nn En 63] www rpœvegov, ou o] v; (impute?) zou
m’mlov :nçâç 690059 ân’ àxgaga’yopæ’wfi àpa’nuwc

9017 uüulov- Mai au aman: miniez! «aï E1! m5000
ëçénzewz (musical, ’Enstôpffleç nul a; zonai (i150 951555.51

igvpoflqêllowœ. êwâç (miton? aimance; èôaz’xâryî

ILPO T1121: 4.-.
Mm; 1017 ÜOÜËN’EOÇ amadou 1011 ô’oôæ’woç «euh?

à] qæzopéznjv eüüeîonf ygayrmfæl érafliez.”
x

libri. E duablis reliquis propositionig partibus, pacte: 00-,
rollariu’m remue Graeci saquai; çdhuç e Rob. Simsou. dedug

(finir corollarium. ’ I 1 . A
00162. Unica tantum recta; linea cirçulum in codent

puncto contingere Forest, nehgpe, quae radio ci1fculi in puncto
eius extremo perpendicularis est. I Quasi autem ci oblique in:
sistir, (irculq id partes. anguJi acini iteruxp occluait: Praeterel
parez, ex hoc quoque proposition consequi, quad [11L 2..
Çoqç. (à vidimus, circuli circumferentiam esse linceul 9m15!
i. e: ne minimem quideni eius pattern esse "même
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recta cadeç,’ que": faciet angulurfi a rectis comprehen-
spin »maiorem comprehenso a rectaEBA et circumfe-
çentia P911, minoçem vero comprehenso à circum-
ferentîa. To1 ettrecta 11E. Non cadit autem; an-
gtilus igitur mais comprehensus non erit m’aime anigulo
.fsonâprehenso a recta 1311 et circmnferentia F011,
neque ’minor comprehenso a circumferentia T61 et
çeCta AE. I.Quod opbrtebat ostendere. 4 e

,

e Ai ’ v. l
’ .ConOLLARrUM.

.Ex hoc manifestum est rectam, quae .ab extremitate
diametri circuli ei ad rectos angulos ducitur, contin-
gere circulum; et rectam circulum in. unico contîngere
puncto. Quoniam recta in duobus punctisv ipsi occur-
çiensointre ipsum cad’ere ostensa est. 1 .

.P R 0 7p 0 s  1 T I o Un. (Fig. 233.)

:A data .pnncto rectam lineam (lacera, quae circulum

datum contingat, I ’

1 - .I PROPOSITIOEXVIÏ.E35 Obs. 1. Duo, si rem exacte absolvere volis, ’cuu’s &i- "
stinguendi saut, prout puncfum datum vol extra circumÈeren- V
dam dati circuli, vel in hac ipse; circumfcrentia datuni est.
(Entra datum circulum enim esse nequil, ut ex Deiin. ye-
çtae continigentis pater.) Ultimum. hune càsum, quo est in
ipse! circumferentia, venins polutio caciemm ex HI. 16. Cor. 1.
spome Huit, addit Rob. Simson. Prime casa, quem solum

.lmbet Euclides, patet, rectnmedZ, que reçue Ed ad anguios
rectos duèta est, quun13pet gllnomm l hmm circulum AZH
N



                                                                     

. l328 ELEMENTQRUM
"Emma. 161ml? 300M 017mm rui- A, 5 0è 368519

21153410; ô BI’J. (ici (W «inti r06 A 0171455011 706 B121

Mulot! êqaomzope’vyv afiâeîawyyeçxlupæfv dyaysîv.

1317290190) 7039 i6 neumes! mon? 411912101; 16 E, étal
êmè’süxâai a; AE, ami .uëwgq) Aèv’zçî E chaumines;

6è .19? uüzlog yeyga’rpâœ â AZH, nui, 05m3 1011
4 ni E14, ngôç. ôgâdg filao) â AZ, uui’ëmçe’ûlôwoav

ai EZ, 14.3s 2.57m (in 02m3 me? omnium To17 BI’A
miniez! ëtpanïope’m; 77mm 1; AH. ,

- ’Eml 7059 16 E m1904; ËO’EÏ mais! BI’J, AZH .
mîulwv, i’m; 64’904 50m ,uèv EA 1?? EZ , 6215M
si EB’ à?!) (Î?) ai 14E, EB 6116i Taie ZE, E4 î’oou

ieîaî, mi 701mm! zannis! a-usçte’ybtrmna nggôg ne E;
1

transat, cum hoc circula in alia adhuc praeter. Z puncm
l v. c.Ain H ex altera parte reclae E11 convenire, adeoque olim,

ex hue parte fluai. passe aliam, adhuo rectam .497, quae
culum BI’A contingats duplex itague saupe]; hac casa solutio.
locumhabebit. Reducilur autem problema ad illud: con-

. strume. trianguluni rectanarulum 4ER, cuiuis hypotenlusa. JE
pbsiüone et magnitudine, alter çaLheeus EBI autem magnituâ
dine damai. Çaeternm comparais duobus m’angulis AEB.
AEQ, in quibus hypotenusa’dE communie, mon EBz-ng
et anguli E324, E91, quippe recti aequaiesl saut, pater, esse
etiam rectale AH, 119 aequales, pariterque aequales esse me,
gulos 12148,  E49, et AEB, 1E9. Duae igiuu- reçue, quad
ex codem punèto extra circulum sito in ad’ circulnm (Inti
possunt. ut çum contingant, inter se aequaleseunt. Et,quum
çequales oint anguli E19, EAB, et 1E9, 4E3, recta JE,
utrumque angulor’um.9.4B,, 9E3 bifariam dividit. Bine
porto nonuisi dlifle rectae .ex codem panera extra circula!!!
duci passant, quae euro cçmtingunts * I

O bs. 2. Posten’ore casu , si e puncto in ipse circuli Cire
çwnferençia..daço ducenda est recta, que enculant, in 110°.



                                                                     

Luna rennes. I l3?!)
Sit datum punctum A, datas veto circulusi 3121;

oportet igitur a puncto A rectam lineam ducere, quae

circdlum .3114 contingat. I
Sumatur enim centrum circuli E (HI. 1.), et inn- -

33m AE et centra quidem E intervallo veto Ex!
circulas describatur AZH (l’est. 3.), et au A ipsi

’EA ald rectos ducatur dz (I. 11.), etzîungantur. EZ,

AB; dico a V puante A ductam esse 118 circulant
I BFA contingentem.

à Quoniam enim E centrum est circulorum B171;
AZH; aequalis est E1 ipsi EZ, et Ed ipsi E13; datte
igitur JE, EB duabus ZE, Ed aequales sunt, et
angulum communiant comprehendunt et! E’; balais 1gb.

ç

ruilera contingat, 51mm ad hoc punctum diamant) erigi (lobez
in eo ipso puncto recta ad augulos rectos (HI. 16. Cor. 1.).
Bine consequitur, duos circulos, qui se in punch: aligna J
contingent, sive extra sive intra se contingent (Fig. 234.235.)
in hoc puncto ab eadem recta, quae diametris circulonsum ad
hoclpimctum (mais (quae nempe in eadem recta potine erunt.
on. .2. ad m. 11. et Obs. 2. ad 1H. 12.) ad angulos rectos
est, contingi, vel rectamo, quae unum duomm circulai-nm in
Puncto aliquo A se contingentium in. hoc ipso puucto A con-
tingat,..contingete in eo (ploques altemnï. Cf, Apollon. de

Taction. Lemm. E, cor. 7. 8. V »
.Obs. il, Quum ex Obs. 2. duo, eademque rationo in-

finitj circuli eandeni tectam DT in codem puncto Acontiugcm
possînt, pater, Problema, describendi circuli, qui rentant po-
sitione datant Br in data in ipsa panera A contingat, non
esse. deterxninatum, adeoque alias [aliasque conditioues huic
(pat-icaque simili problemati describendi, circuli, qui datum
circnlnm in datb in ipsius circumferentia puncto contingent)
midi Passe. . Unde plut; hue, vol miam Id. HI. il. ont Il]. v
12, pertinentia problemata oriuntur, quae (11mm oint satis



                                                                     

n xx 330. ELBMENTORUID!
filiale "clou si JZ finiriez Œfi JE ion ëozl° ami cd EAZ

’ 194311131111?! EBJ coquille) î’oo’V ëozl, nul ai lamai I

wallon mie lamois yww’mç’ hm tiges si 6nd EJZ 1,1;
"[716 EBA. ’Ogââ de 7; «inti EJZ, ôçârâ gigot nul

Initiati EBJ. KM :ÊG’U’V. si EB En c017 «éleveur

de cg? 61040555990 un; adulai: nolis- dgsd’ç ahi dugong
dropé?!" Êœénnïat 106 suifions JE des: ëtpà’ntetqç

l c017 BÎJ 211341011, I l l
’Jnâ.æoû clou 60195512109 amadou c017 J me": 00-, ’

«954’109 miniez: 106 ET êtpavnope’w] soûlent yçapM

que; si JE. ÏIOHGQ’Ë’ÔZEl unanime! i .

l A’ 111301111271!ij
’13qu m’mÂov ëtpéncqrmi 11g eûüeîu, 04’716 6è 1011

Zè’ll’lQOU gui wifi! oignis! s’mÇwZâfi zig êîlâêïa, si êm-.

Çwzôæïoa ztiûazoç 507w fini T’IÎP ërpuwsolue’y’rjv,

k [foulas] 7&9 TO6 JET êçançt’oôœ ne stiûâœsi

JE «un? cd F aqpsîow,.mxi 6511547194» 16 xénon? coti

JET 2157.1011 16 Z, ami étui «vos? Z t’ai 16 Féne-
Çs’ûzôwi’rj ZF’ 157w du si ZF méfierais aussi Pal

a)»: JE: A
I

chilia, "tironibus solvende proponi passant v, c. 1) Desctis
bore cireulum, qui rectam ’positione datant in data in ipsn
puncto contingent, et pet aliud quoddatn ,extra banc rectum

p datum punctum transat. 2) Describere circulum, qui ditum
,çirculum in dato in ipso puncto contiugat, et pet alias! quode
dam extra vel intra lump circulum datumspnnctum. transat.

l 5) Describcre circulum, qui rectam positione datant in du")
in ipsa puncto et sitixul datutn circulurn contingat. 4) Da-
tÇribere circulum, qui datum’ circulum il data in ipso puqçtop
simul rectam positionne. datam çontingat, 5) Describeroncif-

çculum, qui duos circulas datas, et quidemuluçlm in (lem
l

l
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un dz basi.AB aequalis est (I. et tçiangulum
EAZ triangulo,EBA aequaÏe est, et reliqui anguli  
-reliquis qugqlis; aequalis. igitur .EAZ ipsi E311.
Rectus,aut’erh EAZ; reculs igitur et E811; et est,
ex rentrez diametro autem çirculi ad rectos ah
extrêmitate ducta contingiç circuhim (HI. 16.  Cor. 1.);

igitu’lj contîngit ciicplum Brjly l  

  ’ , y I, .A datq igitur puncto A datum circulum B114] can-
tingens repu: ’lineal ductau est Ali.) Quod oponebat

(acare. ’ ..1) a 0 P 0 s 1 T 1.0 ’xvm.  (Fig. 237.)

A Si circulqm contingat aliqua recta, a centra, autan.
ad contactum ducatur aliqua recta, ea perpendiculariq

ait ad contingentem.   .-
Çirculum enim ART ’contingat aligna mata JE in 

puncto T, et sumatur Z centrum circuli 115F, et a
Z ad .I’ ducatur ZÎ; dico ÇZI1 perpendiCularem casée

ëd - » I   V
in ipso punch) contingat, 6) Describefe circulum! qui duaq
tectqs positions dans, quao sibifinvicem occurrunt, et qujfi
(lem altçram in dam in ca puncço Acomingat. 7) Describcre
circulum, qui, dans recta; parallelasfpositionç dans, et quidam
alteuam initial). invipsa’Puncm comingag, Ve! quad codent

  reditfl data :adio dçgctibere çirculum, qui rectam positions
datamvin duo in ca puncto qontingat. 8) Data radio descri-
bçre circulqm ,’ qui rectaxn positione dalam contingent, et par  

daçum extra çam punctum zransear, 9) Dam maie circulum
describere, qui duits restas positione dans; qua]: inter se pou-
lveqiunt, contingat. 10) Data radio circulum describarë, qui

x
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E2 j’aie par), 97x190) (inti. du? Z 37ml mît! JE unifie-

çog a; ZH.
’Emî 0’541 6916 ZHF yœw’a 6901i êczw, 65cm

Id’gœ émiai il); 6nd ZF 11’ aïno 0è 711:4! 514615000; ywviav

’ peignai nlwçâ «hanchiez! Mal’Çwy d’eau]: 211M;

2H. "Ian 6è û ZÎ ni ZB’ Maçon! taïga ai ZB 1)
w]; ZH, a; êÂduwœ Mg pèlÇovog, 37mg 56m 056*13-
vœtov. Où risban; ZH udâiè’rôg ëmw êni 17,51! JE.

iOfloë’wç à?) ôelëouw, au 01W 65Mo; mg nlfiv fig
Z1) 21’155ro stewards écru! 6’751 W41 JEU ’Eoîvi

v I i i ( ,aga «012,010, un; w eëyç. )

i "’JI’POTAËIZÆ.
’EoËv 4913312011 êtpoinrm’ou’ mg 56198206, dm; ôè w);

oignis tu] V’Êçpanrrolué’aly moos 3391903; eüüsîa puma?)

1118-11; 5m wfiguxâèz’mîç ému; 16 néwgoal 1015 minima

Î K’üulo’u 7039 1017 Énïéorâw 2) us wôsïâ 7;

LJE «au? 16 F (musical; Mai 11’726 mû T mi JE
2:96; deôoîg 477.490) 1,7 FA’ M700 31: 5m mis AF êoû

(ni us’wgov 1017 517.5506011. I H

1) Pçyrardus ex Cod’. a habet page.» à’gœ un) ZE. Nos
practulimus lectionem cd. Oxon. Ed. Basil. h’abet un) ri ZE.

2) Si vera sunt, que o Rob. Simson. ad HI. Def. 2.
notaviums, legcndum hic Euerit êçzaarrfiaôw. ) .

circulum positione datura , et henni positions datant contim
gal. 11) Date radio circulum describere, qui circulum paf
sitioue dalum contingat, et par) datum extra cum punctum
trament. 12) Dam radio circulum describcre, qui duos datas
circulas contingat. Denique 15) (quad :iam ad III. 1. Cor. 1.
portiuet: duo radio circulum describere, qui per- duo du!
Puncta transeat. Vit]. Pappus in Pi’aefat. flibu- VIL Colled.

mil
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Sî.enim non, àü’càèüï a Z ad JE perpèfiriiéüiafis

ZH (I. . vQuoniain igitur arggulus ZHF est rectus, acarus
erit ZÎH (I. 17.); maiorem autem angulum mains
lama subtendit (I. 19.), maior igitur est ZF.quan1
ZH. Aequalis autem ZT ipsi Zfl; maior igitur ZB
ipsa ZH; miner maïore, quod’fieri non poteçt. l i-
tur ZH non est perpengiicularià ad JE. Similiter
ostendemua neque aliam quampiam praeter ipsam ZP;
ergo ZI’ perpéhdicularis est ad JE Si igilur cir-

culum etc. V iP R olp ois I T 1 o xrx. (Fig... 240.)

Si circulum contingat aligna recta, a contacta am )
tem contingenti ad angulos rectps recta linea ducaturg.
in ducta érît centrum circuli. o i

Cîrculum enim JBF contingat aliqua recta JE in
puncto I’ , çt a I’ ipsi JE ad rectos apgulos ducatur

V FA; dico in AI esse centrum ciiculi.

Mathem. ad Tactioh. Apollonü-ç Ve! Apollon». de Taction.

.Gorh.1795.1).18. ’ . ’ . ’
.0 b5. 4; Aliud haut! inelegans problematquod hue per-

tinet, affert Clavius a Cardano, quod in habet: duobus ’cir.’
culig, quorum neuter altetum. includit, «intis, ducËËo rectam,
quaç utrumque.contingat. Exempli causa. figuram saltim uni
usai. adaptatam. adponemua (Fig. 256.) ie cuius adspectu so- V

lutio facile derivari pozérit. i i .
Obs. 5. Peletarius ad hum: lochm sequens adhuc haine:

problenm: Lineae rectale, que circulum aliquem secer, aliam
parallelam ducere, quac ipsum contingat, quod etiam gaule--
radius exprimi. poteau noue positionne dame aliam parallalam

x
v
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JE) j’aie; ont si «filmai; 3mm; z, ami sm-

ËmîzâwiTz... . . .1 . , .
) ’Enai où: inhalai) ’Œoiî JET ërpoinïèrr’m’ ttç’s’tiôeîa

a; JE, aïno 3è To6 «émeut; Mi. «niai &qaûv înëÇwxrm

v); ZT , a; dans Mafia; Êmw 5.911 nié! 69491)
taïga 2cm q; «7nd 2m. "Eau a; m2 à; and AFE
3904;. a»; 07906 s’ody’oî ’Ünô ZFE n; fins AIE";

) iléz’mw mi pâlè’om; 31:59 imüw âdüymov: 062 bien
t n; z us’wg’ov’ inti I «tu; JET. «Mon. "’Opoiœç a»)

www; au ou)? 02,126 w me,» âni «ni; 2411 ’Edv

taïga 21321011, nui ni iâfièo A

IIPÔTAËIE 55..
I ’Ev minium a; nolis ’59? 26311950 millet dmlabiœë

.5023 Mg floris in; menaçait; , 570w 1173! uüïfiwIwaelë

(pËQEia’V fidinv è’xœow ai pluvial; "

ducèie, quad cifcuiuiii contixigàt, êi Ïàoiilirhè àoiifotuf ducti

c centra ad rectam positions daim]: perpendiculaii, et epunctog
in quo fila circula oçcurrit, pùdlela ,pbsili’onè dame; Cf-

Gilb’ex-t. ru 205; r ’ t
bitOPosiTio.jcv1ü.

i. Patent etiam haèc propositio e Prêp) 16.;
cuius ficonvetsa est, ita déduci. Si I’E hon sil: recrue I’Z ad

tectos angulos, ÏÈ sociabit circuluul ex HI. 16. manoque lion
êb’ntîn’get in I3! q. e. a. OËon’tiua Finnèüé simili rations à

parte tarti: Propa 16. ILÏ. banc 18’. dedücereŒüxiatur. ’

Cor. 1. Duae rectale, que par puncta extrenia êiusdeni
ïdiainetri ductae circuluru contiiigünt; pai’âliela’e surit:

Cor; 2. Vîè’isaini, si me rectal: (Fig; 258.) 11v, Je;

iguae circulu’m in B, B continguizt, patafiolai! fuei’int, recta
BE ,V qiiae contactas puncta coùiungit, erit diametèr; Sièn’ini

mon RE non si: diametar, erit centrurn’ tumuli extra aux:

I

I
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i mon enim; sati ’si’fiteri Poteât, sit z, et iungatu’r

TZ. . v . 1.. iÇüoniam ,gïgitur ’circùlum JET i contingit aliqhà

itecia JE, a Centra àùtem ad contactum ducta. est 217;
ZP perpèndicularis est éd JE (1H. 18.); remué igi- l
3m est ZFE. Est autem et AFE tractus; âeqixaiis ’I
igitut est ZFE ipsi JFE; miner miaiori’, quad fieri
non potest. Igitur Z honÀest centrum circuli a
Siriülit’eï ostendeinus , bagne .aliud âlîqubd esse prac-

’ teiquam in ipsa AIE Si igituf circulum etc:

ë a a P o s I T 1 o .Xx: (Fig. au.)
In circula, angulüs ad. centrum düphis est anguli

lad Icircumferentiam, quando candem circumferentiam
pro bàsi Habènt’anguli’; i

v, c. in Z, ductisque 2B, 2E, erit ZBI’ fuiter lac 2E9 te;
.ctus’, «icaque IBE pariter ac 9ER initioi- recto , .igitur recru
41’, Je non étant patallelâe (Ax. 11. vel I; 5. Pan.) q. «3.1..

Car. 3. Si duae rectae circulum contingant, et recta, qune
contactas puncta iungit, non fit diameter, contingentes cum
hac iéctà obliquas anguios efficient, nec fiatallclae erunt.

Cor. 4. Vicissim, si dans rectae circulum. contingentes
hon tînt pitanche, recta , rquae Contactus punctà iungit, ne;
quit essê diameter (Cor. 1.). Cf. Gilbert. die Geometrie mach.

t le Gendre I. Th. p. 120. sq. i *Obs. à; Mia conüersa propositionis 1112 26. Ive], bi
mavis, propositionis huius 1H. 18., haec est: recta, quia e
centra circuli. ad Contingentem perpendicularis demittitur, paf
contactas punctum transit, et vice versa- t I

’Obs; 5. Si eadem recta duos circulas in eodem puma -
confingit, duo isci circuli in eadem puncto se contingent. Quaé
enim e centris circulorum ad punctum commune, in que une k
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. ”Emœ mitait): ci JBI’, and 9196; ph) rugi uëlizgtp
miton? yœ’ylœ. être» a; 6nd BEF, 71969 dè ni magmas

2181.9!) a; 1.7976 BAT, Élément! (il? 10,111 milady nsçltpt’à

Qêlafl’ flriow niai BF’16’7w titi chanoine! ëpwiv ai

«39.631211 yœvia "y; 157:6 BAT. , ,
x’EmÇwzâcîoa yoËp r); JE dm’zâ’o’o 5m t6 Z5

’Enci 0’54! à»; vëü’üfl EJ ni EB,’ imitai ym’m’a

1541371613113 7,1? 6nd EBJ’ ai d’au 6nd ’lEJB, E31

719mm mis Üflô EJB dmhidzou’ siam. 4"qu Jim;
47716 BEZ haïs (inti E113, ËBJ’ ami 7; 6nd BEZ
deo: zig 17m; EJB 301i 6391117. Jwî toi mini de) nul
a]. «inti ZEÎ 1079 «inti EJT êqü (imbi- ô’h; douai

«inti BEF dine mais «inti BAT étui 3min]

[tannique cantifigit, dahuhtui’ feètae ad liane ècntingèrltèni -

perpendiculnree, adeoque in eadem recta situe arum, utide cit;
culi se contingent (Obs. 2. ad 1H. 1.1. et Obs. 2. ad HI. 12.).

O b a. 4. (Ex Clav’io.) Duqbue citèiil-is ex eadem centra
l 9 descriptis (Fig. 239;) erùnt omnes rectae 41’,in intério-

tem circulum contingente! et usque ad circumfetcutiam exteà
florin circuli productae inter se aequales, bifariamque in pun-

, ciis contactas E; Z secabuntura Ductae enim ex centra 91?,
. 92 ad 41’, Bd perpendiculàres erunt (HI. 18.), itague (un
Def. 4.) .417, E4 aequaliter à centra distant, quoniem 915.-.-
OZ. Itaque JP:.BJ (HI. 14.), et bifaiiem dividuntur a para
pandicularibus 9E, 92 (1H. il.) t

lPROPOSIT to XIX.’
O b s. Haec quoque propositio, val ut converse 1U. pto-

positionis 16. considetafi, atque ex ça demonstrari potest, val,
ut est apud Euclidem, ut conversa HL propositionis 18. Cul-f
(lune monente, ut quote vera sit propositio, Iaddi debet, re-
ctum a cOntactu contingenti ad rectos engulos ductem sema V
debere circuluni. Id nempe volt, «le dobere banc perpendia

b
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Sit circulas ART; et ’adœentrum du; si! anguluq ’

BET, ad circumferentiam veto BAT, habeantvlâuçe’m

eandem circumferentiam Br pro basi; dico duplum
rase angulum JEEP anguli BAÎV  

luncta enim JE producatur ad. Z.
Quonîam îgitur aequalis est EA ipsî .EB, àequalîs L  

est angulus EAB angulo EBA [la 55); anguli igitur"
1 EAB, .EBA anguli EAB dupli Sùnn Açqualis au--

tem est BEZ angulis’ ËAB, EBA (I. 32.); igitut
BEZ ipsius EAB est dupluu Eadem ration: et
ZEÎ ipsius EAÎ duplùs est, totus igitur BET toi

tins BAT est: duplus.     V  
culmen! ad easÂemAtectae ècntingemî’a pattés, ad qua: en cira’

calus. IQuum tameu illa unimque produci posait, baud une

aquarium est id addore;   V
PROPOSITÎO XX..

Austin. quidem mimât, banc propositionem latins puera;
quam vulgo patent, et circumferentiàm, cui anguli insistant, v
aequo maïorem sèmicirculo sumi passe ac minorcm. 7111:.
igitur angulos quoque gibbos i. a. qui duobus rectis maiorea L
s’unir, sub ehuxjciato propositionis compréhendere; Ita nempè

l .jyropbsitionem sequentem genéralius mimi pesse, nec nova id
nddîtamèntum demonnratione egere. At, quainvis tes par lé
ver: ait, et 7h90 propositionis nostrae’ consectarîum etiam a
Candalla, Tattaleà, Commanâinov, Cla vio, Peletario alüsqué

exhibeatur, et a nonnullis ’eorum eddem raliône ac Austin. iu-,
bat, ad Jgeneraliorém Prop. 21-. demonstfationem adhibeatur,
valde tamen dubitamus, an Euclides de angulis gibbis in ipàà ,

’ propositione cbmprelnendendis cogitarit. Ncc pontai facile ab
vangulis senau Consueto mimis transite ad. angulbs gîbbès, niai

fer angulum duobus mais aeqùalem, i. e.vcuiiu cran in ai;

* Y
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Kâuâüoâw M nulw, and ÏO’ÙŒ ête’p’œ yawl?! 156116

BAT, and êneÇwzôeIoa JE ëufisfihfm’hn fini in;
H. IOpm’wg 81) 661501091! , au ôtnlfi ému! q: 13m;

HEP 7min mis 6m; HAF, m’a! fi une; flEB 3m11;
Sou flic 1h13 HÀBo Mimi 0790: fi 159:6 BET 0m11;
fait 759 une; BAR ’Ev 3:13:04» taïga, and ce? êëfig.

’IIPOTASIZ mi.
’Ev fluide» ai êv tu? «6197 unifiait ywm’at 1’041;

dlhflatç sinh. I
"un!!! ad nippait?! o’partes aillade!!! vertâcia du mur: Éden!

amen nngulum non agnoséere videtùr Eucliâu: vid. Bof. 8.
[Illud amen cenum est, demonsttationem partis pinne V1»
53. npn permittere consjderationem angulorum ïgibborum a
demanda encalminer Vide Pfleiderer. Thon. 1791. Thes. Ta
Magis muent necessntium hum. monel-e, prnetermiuum esse
ab Euciide cum cnsum , que Imam ctumm anguli, ouin: vet-
tu. m ciLcumferenti: positus est, par ipsum cenlrum’cimuli
transit, quem Canut]! nominatim hibou: Claviua, Giordano da

, Bitume, Borduas, unique. Clavius praeterel chahut, tacite
in denienstratione axiomatis loco sumi, si dunomngnitudineo
duamm m gnitudînum sin: duplae, ainguhe singularum , for!

4 quoque lummam ex illis summae ex his duplum,. vol : si tu.
omm ratina, et ablatum ablaèi duplum ait, fore et reliquum
reliqui duplum. Et hoc quide Prop. V. 1. et V. 5. univen
salua: demonsuari, a: hic de duplo ut perlas notum sumi.
Cf. ou" a] finem Axiom. libri L notavimun’ [pue deinda
rem aliter sine hoc nxionute demonsirara (lacet.

.Pnoz’osr’rlo xxr.
bb3. 1. Huiul pgopositionis, quia adam in exprîrni

l poum: Inguli ad circumferentinm aidant segmente insistantes,
caqua!" mut, duo mur cagna, prout segmenlum, in Quo un:
anguli, de: quibus quanitur, vol maint, val non «du: a):

lI
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Rursus înHectatut ad circumferentîam alter anguhu

BAI, et iun’cta 11E producatur ad H. SimÏliter ostena

demus duplum esse ingulum HEP angulî H413
quorum HEB’ duplua est angulî H43; reliquus igîa.

tu: BEP duplus est reliquî finir. In circula îgia

tut etc; . t
I

l

, . PROPOSHITIO son. (Fig.2112.)
In circula; qui in e’odem segmenta hum angulî,

Sun: inter se 36111131834

umîcîrclijox Demonstfatio tutus grnecî prioremlaaltîm aluni

complectitura Poucrioria demonatra’tîonam deâere Commana

dînas , Clavius , Borelliua, Giordan’o da Bitume, Baal-minuta.

Rob; Simson. aliiquea Rob. Simsonîs lamonstrntio simpli.
finiras est. Ba sic habet: ait (Fig. 243.) Segmentum BAEJ
mon mains senücirculo, çt in ips.) sint anguli Bd], [8E];
Ducatm’ ad centrum Z recta Al, et producatm- ad Fyiunga.
turque El". Segmentum igitur BAEI’ est matai semicirculô,
adeoque ex casu I. est BÀI’:BEF. Ëodem morio segmentant

124.34 est mains semicirculo, adeoque 12442-1394. Toma
îgitur angulus BAI tari BEJ est aequaIiSa Plumes .uas des
Monstra’tioneshabeht Commandirius, Clavius, alüque. Et me

cessa-in est omnino casus quoqua postn’oris memîo ad page
fectam propositionis moquentis demonstratiOnem. Çaetcrum, ut
a, que in ptaeparatiduo ad demomtratiàuem sumun:ur, fieri
passim, hampe ut centtum circuli invenilîi Possit en HI. 1., t
imager circulus datas ont: supponitur. Quodsi enim paginais
mm tantum circuli datum fo’ret, res demum par HI. 25. effici

poster. Et in textu quidam grata.) imager cil-cum; dams po-
nitut: fora: 115x109. Nibil tamen imPedit, adam segmentant
Solum datum ponere: propositio enim HI. 25. mon n HI, ,21.
pendez, et etiàm ante banc poni poum. ’

01”55 2. Vicissith, si super eadem [un Bd (Fig: 244.)
5.11.:de du: 13mn conuituü En: duo anguli «quam 8.11.

J



                                                                     

340 ,’ , anunrouun ,
"Etna: inhalas â 11de , aux), à! 11,5 1min; guipant

in? BAEJ yœm’m ê’wwoow ai «En; B114, BEZ" légion

du (ü Üflô 31141, BEzI ywvlm Éva; dllæilmç daim
7029 coû’ABFd mincie!) ’56 uéwqo’y, and.

faire» «à Z, and êneÇeüxôœmv ai EZ, Z4, *

Kal 5nd 1; phi 47m; EZJ ywm’u n96; 17;; :æ’wgçz

501241,» 7; et mimi B14 ngâç’ a; neçtqaegsîç, au!

591mm: a)» admit! nsçttœe’guow fidow, nia! RIZ. fi
dieu 6nd EZJ yœw’oc dmlam’œv ËG’ü maïs 6nd 3A1.

lui Id adret? dû û tînt; EZJ nui mis «inti BEJ ëozî
dtnlaolmv- î’ay 02’904 75-17916 3A4 1?; 6nd BEA. ’Ev

1610.9) aigu, mû ce? êEfic. i

« II-P 0 TA 212 up. *
To74! à! son min).on waganleüçow ai dmwwu’ov

yww’m dvoiw (iodais Tua; dolai, l

BEd, circula; par puncta extremn recuis B, d, et pet ver-n
1 tic-am unius anguli descriptus transibit etiam par vertical: al-
-terius anguli. gi enim fieri potest, circulus par puncta B,
1, A descriptus (HI. 10. Cor. 1.) non trament par punemm
E, qunmvis si: BElaBAd, erit inique. punctum E vel inm
vol cime circulum BAI. Sit 1).iutra circulum BAI, recta
Laque RE producta secabit circullun in puncto aliquo..H (1H.
2. Cor. 5.)., ductaquc H1, erit, ex hac proposdione , 8H4
:844. A: ex hypoth. etinm BEL-43.44. Itaque B114:
324,, quod fieri acquit I. 16. k Eadem rationne 2) ostenditut
punorlun E neque extra icirculum cadet-ê: cadet itague in ipsam .
circuli circumfmntiam. Conversam hanc habent Clavius,
Giotdano de Bitonto, Borellius, Tacquet, nliique. Aliter, a:

I baud satis accurate express? ca legitur apud Gruson. Ab- t
hindi. der lion. Acad. der Wissenschaft. zu Berlin fût 1814

-M. p. 55. 5. 27. iO b a. 5. Bine porto consequitur sacquent Theorema, quad
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* Sit circulas. ABIY], et in codem segmenta BAEJ
nn’guli sint 3A4, BEA; diconngulos. B14, 1,9154

’esse inter-se aequales. , I
Sumatur enim  dentrum cireuli ABÏA (HI. 1.); et

Sil Z, et iungantur .BZ, Z4. I ’
i Et quoniam angulus EZJ est ad centrum , angu.

lus item 13114 ad cirçumEerentîam, et habent eandem
r Circumfereutiam BFJ pi’o basi; angulus EZJ duplus

est anguli B144 (HI. 20.). Ex eadern ratione angulus s
ietiam B24 anguli BEJ est dupllis; aequàlis igitur.
B141] ipsi BEA. In circula igitur etc.

P 11 0 P 0 si T I o xxn. (Fig. 246.)
Quadrilaterorum , quae in circulis sunt , anguli ep-

ipositi duobus rectis aequales surit.

est apud Serenum de sectione cylindri Prop. 46. 47. Cf.iGii- l
bena Geom. I; ,Th. p. 172. Si fuerit (Fig. 245.) 443 seg-
mentum quodcunque circuli algue in ce punctum I’ in poti-
tum, ut sit recta [24:19, et describatur centra P, radio FA
circulus «193, qui itague. et par B transibit, erit aumma cru-
rum anguli cuiusvis AJB super .413. cuius vertex in segmenta
A43 positus est, aequalis rectae BE, quae obtinetur, ni alter-
utrum crus producatur, dura cum circula AQB convenint.’

L Quum enim sir, si BF ad Z producatur, Œ:FB:FA (I.
Def. 15.) erit triangulum ZAF «quicrurum, adeoque angulus
ZAF---...JZI’ (I. 5.). El, quam ex nostra proposition. si:
143mm, adeogue et 1141.:412 (I. 15.) et JEU-[21’
un. 21.), erit et nua-.141" (t. :52. Cor. 3.),:AZIL-.-:AE4.
adeoque 441ng (I. 6.),et’dA-l-JB34E-I-deBE. Et,
quam codem modo si: P14-PB.-:BZ, et BZ, quippe diame-
ter. circuli JOB.maior, quam BE (HI. 15.), erit otitm Il
-i-1".B)d.4-I-JB, i. e. inter (omnin triangule super «(lem



                                                                     

e342. ntrnrn’ronuu
ÎEow uûulqç 5218114, and se «6195 eugénie»-

çqw être; 16 ABFÆ 2.15740 du et (incitantes! «15m?
yuwt’m denim: 690M; inca dolai.

’Eneëeüxûmaow ai AP, Bdu

t ’Ensl 01711 navrât; zgtym’w’u et rosis fonda: du!!!»

(79190142 i’ocu 61’024! , 7017 (14311 d’un ïçzyw’vov (si qui;

1mm. «leur; I143, ART, BI’A 811021! dgôaîç
ïom du». "I011 6è a; (à? 6716 FAB 17? Ûflô BAI)
En 7029 se? «1h93 æpfipma’ de; tu? BAAF, 6è 6nd i

ÀFB a? 15m3 ME, êv 3’039 ce; naviguai des qui

basi 1B constituta’9 et quorum angulus bali "oppositnl «qui:
lis est, que: igitur in codent Vcirculi segmento constituuntur
(Obs. 2.) trian;ulum aequicrurnm maxirnam baba: "immun
cmrum, adeoque maximam laterum omnium stimulant; reiiç
quorum ’vero crurum summa eo miner erit, que magis EH
3* dixmetro diatat (Obs. ad HI. 15. sub finemL). Deniqti’e’bbq

sel-var; potest, si etiam A4 produeatur ad 9, fore «Je:
dB, et Je 3144-43, adeoque 3:.BhE, et quum in triait:
gulis F49, 2448 si E4 :114, 49:4B, et anguli ad vert
ticem nautiles (Ï. 15.) erit et recta, E9:AB (L. 4.).

PROPOSITI-O XXII.
Obs. 1, Cor. l. Si lama quodcunque quadriluteri’in

in circuit) descripti extra circulum producntur , exit engulus
externus àequalis augulo quadrilàteri interuujorposito. Habent

hoc Cor. Clavius, Tacqnet. , aliî. -
O b a. 2. Cor. 2. In quadrilqtero eirquloinseripto gamma

ânonna angulorum oppositorum aequslis est mainate reliquormn
duorum ’angulorum oppositorum. vel: si anguli quadrilatati
cireulo inscripti, initie a quovis cornu) facto, ordine, quo se,
invicem insequuntur, numeris indicentur, erit summa angu-
lorum primi et tertii sequins summae angularum secundi et
quanti. Bine consequitur, rhombum et rhomboidem circula

non inscribi Pesse. -
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2 Sit circulusABFd, et in ipso quadrüaterum ABFJ;

dico angulos lpsius oppositos duobus rectis aequales
, esse.

lungantur AF, Bd.
Quoniam igitur ornais trianguli tres anguli duobul

mais aequalea sont (I. 32.) , trianguli ABF tres au. ’-
guli FAR, ABI’, BFA duobus mais aequales suint.
Acqualis autem est T413 angulo BAT (HI. 21.), ate-
nim in codem surit segmento BAJFyet AIÎB an-
gulo .448 (HI. 2l.) menin; in codem suut segmenta

I
Obs. 5.’ Es; qui» in Cor. 2. dicta sunt, generaliusde

figura quacunque, que parera .llterum numerum habet, et
circule insciipta est, valet: nomes, si unguli talis figuras;
initie facto a quovis sérum, pulin numeris indicentur, erit
somma, angulorum numeris imparibus 1. 3. 5. etc. notntotum
aequalis summae angulorum numeris patibull 2. 4. 6. etc. no-
tatorum. Huius propositionis demonnrstio pro quavis figura
circula inscripta ABI’JEZHQ . . . quae parent babet luteront
numerum , in instrui potest: Si: (Fig. 247.) centrum circuli
A, tuque ex’ en ducnntur rectae 0.4, OR , 01’, .01 etc. qui.
efficient trisngula CAB, OBI’, ou etc. que singuh eiunt
aequicrura (I. Def. 24.) , adeoque in quolibet 00mm auguli
ad basin orant sequoias (I. 5.) i. c.

’ l erit OJB---OB.1
OPE-T2081v l

angon i l ,OEJ;ÛJE "
OEZ:OZB
OHZ:OZH
012630911
0:49:09!

onde, omnibus in ont!!! summum collectis, erit (0134-DJO)-I-
( OFB-i- 0120-;- (QEH OEZH-(OIIZ-f- 030).:(OBA-l-OBP)
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344 l * Instauration
A413 au; des: cf «inti AAF maïertînô BAT, 4m
à"; émie. Kami) neogneioflœ si 6nd ABI"l ai âge
à"; ABF, BAT, AFB mis 6nd ART, AAF 70m
daims ’AÂÂ.’ ai 6nd ABF , BAT , APR 611021! zig-s

ôaîç ïoou. sioi- mû ai une ART, AAF des: deal»
690m"; ïaou siam. c0,101109 a?) dst’Eoluw, au ne) ai
15m; BAA, dB B renviât avoie! obtint? Tom dolai. T64!
d’un: 2’41 wok minime; ne) toi 5’559,

IIPO’TAZIZ 17’. x
’Eni zig whig sv’ôez’ac. deo flamme minium

Il n a r I t s 1-epowt, ne; amas: ou! ovatafirjoaswt égal sa aura
043’972 4L

1], Commandinus observa, in vetusto aliquo osmies
verbars’n) rai mini [1.4591] deesse, In omnibus tomer! dinorn-
bus illa habentur, nec Peyrardus codrcum vmetatem in Il!

notat. * - lFF’OJIH-ÔJEH-(OZE-ç-OZH)-H09H-l-OGA) i. e. integri

Magali A-I-F-f-E-I-H: iutegrîs angulis B-l-A-FZ-f-O. Et
facile patet, idem ratioc ninm continuatiposse, quisquie in
figura pari laterum mimero circulo inscripta laterum numerus
Inuit. Et simile erit ratiocinium, etiamsi «integm figura in-
scrijnta ait segmente, quod non mains ait, quam semieirculus.
Caeternm faeillime etiam,’ quod Collega ainicissitnus Kamler,

quum haflc propositionem cum ou communicassem, m0 nuit,
gexxeraliter etiam res ita demonstrabitur. Sit propositio nostn
demonstrata pro figura eiusmodi quelconque, in que numerus
laterum :2n , .ac vers etiam erit propositio pro figura , cuius
laterum I numerus :2n-I-2. Sit trempe (Fig. 248.) 55ml
ABFJEZHG, cuius numerus laterum ;2D-’-2, in circula.
Ism , si ducta recta Huis quaecunqne latera figuras .49, AB,
Bl’ 1. relique figura abscindantu), relique figura latere P4. JE,

EZ, 2H, HO orant numero 2h l, quibus-si addu huis T9,



                                                                     

s urf-n

fi.
Linznsrln’rrus. 3’15

AAÎ’ B. . Totus igiturlAAF angulis BAT, AF B se.
qualis est. Communie addstur ABl’; ergo 113F.
BAF, A r B angulis A I311, AAF aequales surit. Sed
43T, BAF, ,AFB duobus rectis aequàles surit; et
343F , «AAI’ igitur duobus rectis aequalessunt. Si-
militer ostendemus, et angulos BAA, 41173 duobus.
rectisessea In circulis igitur etc. I

. .i P 11.0 il») 0 s 1 T 1 o xxm. (Fig. 251.)

LSuper cadem recta duo segments circulorum simili:
et inaequalia’ non constituentur est eadem parte.

erit figura PdEZHe circule inscripts laterum numero 32m.
Atqui ex hypmhesi demonstra’tum est, in hac figure esse en,

gulos OPA-f-E-i-sz-I-Z-I-HOP. Mesures in quedrilrero
AIMÉ circula inscripto est ex Obl. 2. A-I-BI9::B-f-FOA.
Itaque 4-1-(1319-g-9r4H-E4-Hza-HreA-l-Hem-ç-J-ç-z
i. e. integri anguli Ad-F-l-lH-Hè: integris "son 34-44-
Z-I-Q.

Obs. à. Propositio observations praecedente Illltd totidem
Verbis quidem .sfiplicari naquit ad figuras circule interiptssL
quae imparem habent luterum numerum. Prout enim, initia
ab aliquo angulo fàcto, reliques dextrorsum vol sinistmrsum
numeres ,- alii aliique anguli in candeur summum convenient,
unde le praecedente propositione verbotenus spplieeta contra-
dictoria oonsequerentur. Similis terrien propositio etiam in t:-
libus figuriez. ABI’JE (F ig. 249.) locum hsbet, si recta e centra
circuli 0 ad ’verticom angnli cuiuscunqne E ducta, buna in
duos angulos 0E4, OEA dividsmus, qtque lus integri lngnli
E pmeltsepsratim numeremus. Ita enim pariset- summe engqu
10mm numen’s imparibus notetor-um candis erit summu en.
gulorum nuineris psribuLnotstorum, quod «dom rations de-
monstrabitur, se in Obs. 5. duetis trempe radiis 1d omnes sn-

l
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Ei gaie âvwnôv, ëni mis minis camelots flic AB

(Mo ftfl’lj’fla’tœ minium! ëpom nui d’une: ouveora’zœ 291i

1d afin? gémi tu? AFB, AAB, ami (ÎL-fizu’iw ai AFA,

«aiÉnaÇeüxâwaav ai TE, AIL. r I
- ’Emi 01511 apode), écru 16 APR quipo; 21,5 AAB

.tpfipuu; Hymne âè unipare; adulant êtni me? d’exé-
pem hlww’ocç i’aaç- ïtm 02’904 émiai 7; 6nd APR yww’a

vfi 15m3 AJB, mi ëmâg lui êwôg, âme émiai «’01?-

Àmrov. 106:: caïeu êni 12,79 «mais aimions, mû 1:2
ÉÏ’ÏQç

’IlPOTAZIZÎ mV.
i ToË 511i ïaaw a’üfimîv 3mm vinifient); inhala)? aux

(Infini; êtniv. I v’Eaæmaow. 7029 3m ïoaw a’JÙewîv zæïç AB, FA

apuras vpæâuwmv mîulœv mi AEB, TZA’ légua) au

A 1’004! ËO’ŒÏ 76 AEB 7,145,140 193 FZA «quy’yau.

gulorum verrions. Negue tuner: luce propositio in enunciata
sempcr valet, si integra figura inscripta si: augmenta, quod
minus si; saniçirculo, sed cum levi aliquaJnutatione opus exit
quad hic monuiasc sufficiat. Cf.’1’Hu.iJ,ier de Relationo matu!

Cainicit. ç: Terminor. fig. 5. 215. De figuris, quae mgulos
gibbos habent, neque in, Obs. 5. neque in Obs. 4. senne est Â
nec omnino huius generis figuras circulo inactiptae esse yen
mm, nisi fume e lateribus figuraealia alia accent.

O b I. v5. Propositio 1H. 22. vel, quad codent redit, pro.
positîo, quam un Obs. 2. habuimus, valet adam conversa.

.7 Nempe, si in quadrilatero duo anguli oppositi «guzlas fue-
tint duobus mais, circula; par trais quadrilateri fanion tramions
(qui scraper describi poum, Il]. 10. .Cor. Î.) transibic etiam par

. ;vert.icem qua-d anguli. Id enim sedum mode demonstrabitur,
zain HI. Prop. 21. Obs. 2. Nominatim igitur taire: quadnmm
a! rectangulum arèulus describi peton. ’ u A
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, r ’ uLuna rznnua. 34?
Si enim fieri potest ad candem rectam AB duo

segmenta) circulez-nm similia et inaequalia constituan-
tur en: eadem parte APB , AAB, et. ducatur APA,
et imgantm PB, dB. P

Quoniam igitur. eùnîle est segmentum’APB seg-
manta AAB, eimîlîà gluten ’segmenta circulorum sua: V P

quae capîu’nt angulos aequales (HI. Def. 11.); aequalis

.îgitur est angulus APB angulo AAB, exterior inte- e
riori, quod fieri nequît (I. 16.). Nonjgitur super

eadem Ïecta etc. l
ÏP n q P o s I T 1.0 xxxv. (Fig.252.)
h Super aequalibuszrectîs similia circulorum segmenta

aequalia inter se sunt. L’ SiÉnt enim àuper aequaliBus mais AB, P4 similia

segmenta circulorum AEB, PZA ; .dico aequale esse.

segmentum AEB segmenta PZA. P
Obs. 6: At, que in Obs. 5. et 4. continental" proposixîd.

net, naqueunt converti, i. e. si .v. c. in figura aligna, qune
parem Vlaterum numerum habet, si: summa angulorutn impa.
sium 1. 5. 5. etc. aequalie summue angulorum 2. 4. 6. etc. inde
baud conseiiuitur, circulum delcribi passe, qui par omnes fi.
gurae verrues trament. Sun: ponul qnuumen casai, qmbus ’
id fieri nequît. si: enim v. g. (Fig. 250.) in circule Benga-
num 131’432 , in quo huque ex Obs. 3. arum mguli 21-f-
qu-EzzBm-J-pz. rroduèamur duo mon 43, a?
lateri BI’ Pconfigua, douce recta 9H, quae parano]. aucun ou
rectne Br, occun’ant in punctis Ç, Il, étique (I. 29.) engul.

(Agit) :4313 et(dgs) :312, adeoquc A-l-II-l-Esa
Gel-HZ i. e. figura 49H45? ira comparu: en, un: aummu
angnlorurn imperium laquant si: aummne engulorum pariant,
neque amen circula. par "nice: figura. 4017183 tannin



                                                                     

r

348 PILËME-NTORUM
’Eqwgpofofis’vov 7059 7013 AEB Frprfpwtog ëni 76’

P Z4 , au) rtâsuévov 1047 ph! A amadou mi t6 P,
zig Je A8 sûüet’aç ëni miel P4, êtpaepaôosc and r6.

B amuïe? êni la; 401;,ueîovj, 8402 et; îbnveîvaz wifi

AB ni P4’ flic 19è AB ênî 197W P4 êqzagpôocîmyç,

êçoagpobu and ’56 AEB neigea ênïæô PZ4. E1 fig

9; 14E émiait: 57v) nia! P4 -Ëç00t9[11606l, r6 3è AEB
1,415,100: ëni T6 .PZ4 M ëqmgpéost 1,5, 47’101 ëvrtôg

cahot? usoèi’wt, 1; 539’569, fi nagaMcÉEst (Je Œô P9H4,

mi «1590.0; 415191.07 même; nard 751.8101104 amusie: r7 1Mo,

103 P, H, 4, âme êozlv cîôzîvaeovi Qüu déçu Magno-

Cous’wyg mis AB rimeurs fini où! P4 aux ëçoœçpôosz

l Mai 16 AEB myome; 375i r6 PZ4’ êtpagyo’aèt caïeu,
and î’orw (212’196 garou. ToÊ 6’903 ênl euh! ïam’ èüâewîy,

mati né Pêfæig. fi ’
111° 01111212 me.

Küulov wzrfimrog 8004541109 , ngogavaygohpag 16v
9415411011 OÜWÉQ écu Emma. I I

s"Barbu: cd 6059M ruina inhalai), la; ABP’ 6d à;
agogœvayédwou 161! «6x10? 015ml; ËGTt «nô, ABP

7,611,405. -
Î 1) Post verbe: Il?) Êœagpâau edd. Oxon. à: Basil. habent:

cillé nagaüdëu, un 16 19H41. 10514.09 6è 311512.61! nô régniez
Ian-â uhlan": amuriez r) 315w tilla? au) 131w" ô P9114 tôt! 124
zani nlrtova «maïa i) 3150 , tri I’ , H, 4 etc. cum qua lectione
conscntipnt omnes a Peyrardo collati codd. praeter codicèm a,
gluem Secutus Peyrardus ita legit; ut nos quoque expressimus.

erum etiam in hac lectione quam ver-imam putaPmus, aliquid
dusîderari posse videtnr, quo ostendatur, ex 1H. 25. unum.
segmentum circuli neqlte extra neque inu-a alterum cadere
pesse. Idem sentira videntur DeLambre et Prony in relation
ad Instit. Franc. facta. I ’

poteur. .Circulus enim , qui par tria puncta A, Z, E transît;
par haee’puncta omnimode’ determinntul est (HI. 10. Cor. 1.),

i
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nant Termin- 3’49
Congruente enim segmenta AEB aegxhentolPZd,

et posîto puncto A super P, recta vero AB super
.I’4, congruet et punctum- B puncto 4, propterea
quad aequàlis est AB ipsi P4; ipse. autem AB ipsî
P4 congruente, congruet et segmentum AEB segl.
mento P Z4. Si enim AB recta ipsi P4 congruat,
segmentu’m autem AEBeegmento PZ4 non congrual,

vel intra îpsum cadet, vel extra, vel pertransibit tu
Î9H4, et circulus circulum secabit in pluribus pun.
ctis quam duobus, in punctis P, H, 4, quod fieri
non potest (HI. 10.). Non igitnr congruente recta ce
A]? ipsi [4’ non congruet segmentum AEB segmenta

FZ4. Congruet igitur, et aequale ipsi erit. Ergo
super aequalibus etc.

A»

p a o po s I T10. xxv. (Fig. 2’53. a. b. c.)-
Circuli segmento dato, describere circulum; cuius

est segmentum.
Sit datuÉn "circulî segmentum ABP; oportet de-

scribere circulum , cuius .ABP est segmentum. l A

nec itaque alius esse poteur, quam circulas AZEIPB’. At [hic
circulas rectaa AB, 41’ eecat alicram in punctis A, B, n!-
teram in punctis 4, T, neque igitur iterum en secue. potes:
in punctis é, H (HI. 2.1001: 1.) i. e. naquit murin par
vertiges 9, H figurae AQIÏJEZ. Pariter res Jcnfiïiabitur ’
de conversa cius, quam Obs. 4. habuimue. k . ’ A c

en o P o s I T 1”o 3mmz
055. 1. Quamvis verba: En) P tu? «été pionnait omîtti

passim 0b demonstrarionem, verum timon est, quad Campa



                                                                     

350 o r zrznznrorwn
Tnprj’m’w 7&9 9; AP (fixa Rani in; 4, and 611901

dm; fO’Ü 4 oypaiov 1,17 4P n96: égérie 43, M
ineççæîxôœ AB- 71’ Ünô 4B4 in renvia vois 6’16

.344 fin; palmai écriai, fi 1’00], fi ünËwœv.

"Etna: ngôzegw neigeota n’ai comméra; n96: ni
BA «3531?, ami 197 91969: afin" (muai? tu? A, 1615916
.434 remit; Îa’i] ri 47m; BAE, and 04151190) t; 4B in)
tu; au) ëneçeôxûœ EP. ’Enai 0&7 il"; émia: a;
une; ABE girofle: fifi 15m; 134E ,"î’m; âge; fini mi a;

BE, «5195m en; E4. Kal fuel ïm; écru! r; A4 ci V
4P, nono) 6è a; 4E, 6150 ’à’fi ai A4, 4E chiai Talc
P4, 4E ïaat gelai, «frimées: êuutégçe, au) renviai;
(En; A413. ronde: tri 67161211? 3(1sz îm], 0’967) 7&9

&uzépw ml fléole J90: ai AE flânez Œfi PE 30th”
701;.”Alloê ai AE «a; EB êôeîzâo] me nul fiBEà’ga

7jPE émit! ïo’rf ai 19m; caïeu ai AE, EB, ET
Tom dlloilalç dola" 6 âge; d’un)? 155 E, âtamquatl
6è 4M 916v AE , E3, EP, aux)»; ygamôywog 5,55m
«and 6:03 zaîv 10171031! onfisl’wvu au; èbe-ut apogamie-
nappâtes uv’uloç. Kdnloo 0790: ŒMMŒXIOQ (Foüe’woç,

npoçaæluyr’ygunmz ô naïades. K12! (bilai! aïs tu; ABP I

(mina glanât! écu!!! âpwvult’ov,ôwî r6 16 E aéra

190v 514169 (261017 zvyxdvew. P

nus, Commandinus; Clavîue, Peletarius, àlüque menant, nec

e divertis oiuldem renne partibus vesse passe duo segmente
Iîmilia et inaequalia, quad facile pater, si alterum eorum
circa. rectam communem circumvolutum ponton, in ut hm
tint ex endem rectae communie parte.

O be. 2. Bob. Simeon. thonet, in Prop. 25. ostenâenâum

esse, non passe on endem recue 48 perte constitui duo ciro-
coli segmenta simîtia et inaequalia, quorum alterum dterurn seeet

(quorum; non plan .duobue punctù A et B communia

I l P .l z
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Secteur enim AÏ’ bifarîam in 4 (I. 10.); ’et duca-

« tut a pianota 4 ipsî AP ad rectos angulos 4B (1411.),

et iungarur ABs Ergo angulus A134 ipso BA4 vel
mainr est, vel aequalis, vol minor. ’

A Sit primum maior,’ et iconstituatur ad rectam B4,
i et ad punctum in Lee A, angulo 4B4 aequalis angu.

lus BAE (I. 23.), et producatur 4B ad E , et iun-
gatur EP. Et qubniam aequalis est angulus, ARE
ipsi BAEç aequalis est et recta BE rectae EA (I.
6.). Et ’quoniam aequalis est .44 ipsit4P, communie
autem 4E5 duae 44, 4E duabus P4, 4E aequales
sont, attaque unique, et angulus 44E angulo P4E
est aequalis; rectus enim’ uterque; basis .igitur 4E
basî TE est aequalîs (I. 4.). Sed AE ipsî EB ostensn

I est aequalis; et BE igitur ipsi PE est sequalisj; tres
1 igîtun AE, EB, EP aequales inter se sunt’; ergo

ecirculus centra E, intervallo autem una ipsarum AE,
EB, descriptus transibit et per relique puncta, et
"erit descriptus circulas (HI. 9.). Circuli igitur segç-x
mento dato , rdescriptus est circulas. Et manîËeStum

- est segmentum ABPpminus esse semicirculo, propten. ,
1

tea quod’centrum E extra ipsum cadit.

l

habere possunt 1U. 10.) neipostea Jeannin si. Propa 24. idp «la I

menstrue necesse tait. Caeterum Campenue inProP. 23; palillo V
prolixius distinguât casas, quibus punctum I’ in une crururnv
anguli 443, au: extra, hune angulum, sur inti-a cum sinua

est. y I -recevosrrto janv.a
’ -Obe. 1. Robert. Sixnson., poutquam Propa 35a in ut

Çbs. 2. ad 1141,33. diximue, demonstravent, bruiter. hm ex- g



                                                                     

352 0 ’ i anMnNTOIRUh
[gala-oing sa) à)? 1; tînt; .454 fonda î’m; fi rfi

mimi 344, mi; A4 ions yevom’wg étampe; un B4,
4P, ai ŒQGÎQ 0’590a uîh4A, :4E, 4P ïaou 031142.00!

. ébouta; , «(si ânon 16 4 no’W9o’y 106 n909awanenlya
pupæ’wv adulai], nailô’tglaôiû sinon 16 ABP îjllbtzüi

’ admit. t. ’’E0Ëv 8è si à"; 4B4 flânera! fi zig une; B44,
ami ovonyoôpeâa W963 ey’ B4 eôôsz’çr, au! ce? smog

«un? onusien tu? A, 1.95.1?er 4B4 70144001! î’uml, êwâg

1017 ABP quinone modem 16 us’wgov Sari îîiç 4B

.053 c6 E, ami son; 617105815 16 ABP cynips patios!

fifituvnliov. .Koalo’u 07906 mégotas Jofiéwosm9ocavwëygamat

6,363306, 0159159 son cd quipou "09:69 3860 nozfioan

’IIP o T4 212 agi
. ’Ev son; ïoocg mîuloaç,’0:i î’aou ywm’m gui îoaw

ins9upegswîy fisflünuow, séante 90963 toîg zëflcpotg

30271:8 H969 mie ns90q059sz’0uç 05m fieflàjawïou.

"Eaewoow 7029 i000 noulet ai ABP, 4EZ «(si à!
agitois, n96; "sa! «rois n’aimez; i’oou zaouia; ê’cnwmw,

0d 6nd BHP, EQZ, 70969 demis negups9sz’oug si
aïno BAP, E4Z’ 10’700 ou Zoo] sur» BKP n09:-

rpt’9sm ni EAZ ne9tqas9u’gz.. ’

pedit banc 24. , dom provocat saltim sa 2?" ut Ostendat, hon
posse non rectis AB, P4 congruentibue criant segmenta si-
milis super fis, posita congruere.

Obs.- 2. Clavius manet, non solum segmentorum, eed l
’nomi’nnim etiam circumferentiarum, quae ipsorum termini cum,

aequalitatem consequi ex ostensa congruentia.
0 be. 3.. Bodern obsewa.nte, conversa quoque Prop. 234

et 24.910curn habet. Nempe segmenta circulorum aequalie
super ecqualibu’s rectis, vel super eadem recta commuta. si-

.---.---- fié...-
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Similiter et si angulus AB4 aequâlis sir ipsi 844,

îpEI A4 aequali facta utrivis ipsarum B4 , 41-31mm
4A, 4B, 4P aequales inter se erunt, etterit ’centrum
4 campleti circuli et ABP semicirculus. l

J

y .Si amen: .434 minot si: ipso 344, et si cousu.-
manu; ad BA rectam, et ad punctum in ea A, ipsi
AB4 angulum (aequalem (I. 23.); intra ABP seg.
mentum cadet centrum in .413, ut E, et erit ABP
segmentumlmaius semicirculb. I -

Segmenta igîtur circ’uli data , ’descrîptus est circua

. x V - .lus, aluns est segmentum. Quod aportebat facere.

P B O P O s I T I O XXVI. (Fig. 254.)
In aeqlualibue circulis, serpules anguli aequalibus

circumferentiîs lnsistunt ,’ sivejad centra, sive ad cira

enraierontiae insistant. !Sint enim aequales circuli ABP, 4EZ; et in
lipsîs ad centra quidem aequales anguli oint BHP,
EGZ, ad circumfe’rentiis autem’anguli BAT, E4Z;
dico aequalèm esse BKP circumferentînm circumte-
rentiae EAZ.

mais errant. Quant enim agnelin esse ponantur segments, se
coquelet hases habelnt, buibus bis congruentibus niant leg-
mentt congruent. Nequit enim unum alternant incluons,
quad «quelle surit, nec unum’ alterum escarre en 1H; 10:
Congruenu’bus autant segmentis crura angularum 1d idem eo-i
mm punctum ab extremis buis dans congruent, adeoque hi
nnguli, et proptcres aulnes (HI. 22:), qui in ibis «5mm;

l sans, anguli aequalee, et segmenta similis orant gll.DeI. 11.);
I s



                                                                     

354 I .ILzuEN’roiiün’t
’Emg’w’xfimaa; 7&9 ai BF. EZ.

Kui âne) ïootv sinh! ai 141313 AEZ inhala; Tout
- du» ai tu To74! uc’wpœv’ 6’60 à) ai EH,- HF 300M,

frais E9; OZ i’oac situ” du) ymw’a a; ngôç’ i931!

yurt’q 51969 193 6 fin; Sou” fichus (geai Br (361’061

7g,"- :EZ écria! 5’07]. Kari âge) au] 31m 7]. n96; 11,5 .4

yuwiu agi noôç 14,5 A", t agami! taïga êoü 76 BAF
.utfilm un? EAZ unifient, ami Estival ënlî’owv süfielaw

1161A ET, EZ° 1d 8è 3712 l’ami eüâewh 514mo: guis

PROPOSITIÔ xxv’.
0H5. Boermann., Roba Simson. etZPlayfair cos dans;

quibx’ns segmemugn datum non est semicitculus, coniünétîni de-

monslrant. Oued ad additam observatiouem atdnet, quibus
(asibns segngentumdarum Lmaiqs au: minus semicitculoçaut ci
aequale oit, Austin; manet, eam ira positarn esse, quasi ex de-

’ monstntione ’demum; id detegalur. Campanus rein invertit;
eç monstrnî, si segmentum mima fuerit semicirculq’; Êo’re au:

gulum .1194 maïorat; même. 841: si semiqirculq.q, fora hoc
anguloc aequales; si mains semicirclulo? fore A34 tafia-gui
même B44, quad ipsum ut corollarium .addil: Billingpley.
Cuterum Campanus, Peletarius, Billingsley, Tactluet, amatie
problema in adam solvant, ut duas quàscunque abordas id
augmente ducmt, et cas tectis bisçcent, quas ipsis and angulos
recto: alignant: Orontiuu Fineuç; Clavius, Billigs ey, Buron;
Cqënius, Henrion banc solutionem’ nimpliciorem reddnnt,
dam dans chorde! in ducunt , ut unum cireumferentiae pun-
clum commune. habeam. 5113m). denique obselvat, in con-
struction problqmatia sumi, angulosVLot lutera trimgulî duo
segmenta imcripti durit hoc autem posito emmi panse banc
propositionem, utpote in generaliore W. 5. comprehensim.
Quqd quamvin verum ait, in solution nanti problematis ope

, 1V. 5. heu niai lumen debat,’circuli in descriptiv pattern et
En. 25. cum data segmenté ooinéiderea

. gPROPOSITIO. XXVI.
Obs. Pnullo distinctius procedit domonltntio; si duo
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Ïungantur enim ET, EZ.
Et quoniam aequales surit circulilÀBI’, AEZ4;

âequaleà- sunt, quae ex tennis (HI; Défi 1.); (une
igitur EH; HFIduabus E9; ÛZ àeqqales suint; et
àngùluà àd iH ahgulo ad 9 aèqua’lîs est; basis igîtur

BF bàsî EZ est aequalis (I. ’Et quoniam aeqùa’;

Ïis eàt anguius ad angulo ad 1’, simile igitur est
ISegmentum BAT segmento EJZ (HI. Def. 11.), è:
Ëunt super aèquales rentas Br, EZ à qùae àutem 311.3

êasus, îprouf anguli ni centrum fiiel mi peiipiieriam actinie!
ponantur, separatim traçtantur, :1qu fecère CJmPinü5135 Cla-
-vius, Pèlemrins, Coëlàiu’s. Ostendendlim inempe esi’, et cit

une supposito consequi alterum Ope 1H. 20. Praeterea iuté
àdhuc iddit Clavius, démonstratiohem èiu’s cama, quo aiiguli
ad periphèriamflAP, E42 hou suit: minorés icetolpadeoqneg
in ex HI. 25. comèquitur, segmenta EKP, E42 non minora
semicirculo. Îà casas] niai in HI. 20. cum iAustino àngulo:
gibbos qu’oque comprehendei’e velis, nelinazicâ "si: Éemon-î

uranie, si anguli B113. EJZ obtusi fumint Ope in) 22; ad
x banum angxilorlim abattu-nm reduci debet: sin hi angüli roui

fuèxînt, res ex I. Ax. 8. pater. Ante omnia aulem mohmdum’

fuefitg. angulos BAT,- gMZ vel amicirCulis iiisisierè, ’vel
"s’agmentis; quae maiora val Minore. sin: senücirculià, [iront

ipli rami, obtusi au; nanti fucrint ex coinversa III. 51; quad
l âme banc 26. poflî pouah Deniqlîe Commandinus, Clàvilil l

mâtiné moflent; 1ms èt un sequentea propuitionçs etinm’ id a

tine eodemque circulb locum halicte; i ’ v u
Cor. 1. Hinc ’etiam in «qualifiant citadin circùmfefentiaé;

în quibus faim: anguli aaqnalcs; uqùales. .emiit. yeinpeg
guumA circumfereiiriaé, quibus ààgüli àqùales hui-sium, ne;
gaules .aint, ’àequàlia èèiam erunt reliqua circulorum sèginèntn
(1. Ax.) i. e. circumfaientiné; in quibus mi ahgùli âequalesa.

Cor; 2. Cf. Clam". id Hum-ni ramai Coma; Ma;
item. Comment; 5d m. 52. Ërop, Si in canula maman» H
rebute pat-allah: Al; BPÀ (Fig. 255.-) in punçt «arum ex-

a
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par": minima! ïaa dlhflozg êtnlr’ ïaoy aigu ni BAT

unifia 79; EAZ tyæfpaw. ."Eau 8è and 51cc ô
L ABI’ x6110: 52.49 ce? AEZ «13:42.5» 1’009; Mania!

HEP: nahua 1.015ng EAZ fouir 1j 079d BKI’ nsgtçé-
9nd 301w 1’07; zy- EAZ 7189143696191. ’Eoîv taïga mais

km: ,» and 1d flic. Il Ï
l

,11? o T4212 a.
. ’Efl fois tout; miaulois ai 391i î’aow nsglçsçcwîv

fisfivaîm ywm’at Yann dlhilmg sinh, Soie! ce 9196;
mais uëiwçoœ, êa’v tu agôg une nsgtqasqu’mc 43m

fisfiæjuuîou. i
"un, qui. 3x «dans: parie cum, iungantur realia dB, Il,
mm: cil’cumferentùe a plancha imerceptae .48, Il aequalea.
Ductis enim recrû Bd, FA, enim angulj AIT. P114 acqui-
le. (l. 29.), «icaque «gaules orant circumferentiae, quibus

induuntjl-II. 26. Ohm). .
Cor. 3. Vid. Claviua. Si in aequalibus cirçulis, vol in

codem circula duo .angnli inuqualec Menin: (sivo illi sin:
gagnai ad comma], sive a! peiipheriam), area: quoque, val
cirqumfereltiae, quibus inaiatunt, inacqunles arum, nomina-
0l cifcumforentia , icui maior angnlus imiltit, etiun ipu
linier «in. Et ni anus inorum angulorum si: mldtiylum al-
nrim cnguli, «au! «poqua, cui unau angulus induit, idem
multiplan! du: nous erit, cui alter angulul insictit. Hoc co-

. samarium 863m de magnifia gibbin i. e. duobm renia animi-
hu, vol, si ranima. stimula angnlorum duobus mais mainte
vol ü: «quali valet; dumniodo pro non, cui insistant, adam
un ürguH’plrlm «un, qui. smicimulo vol «gadin vol

’ nier ou. . »y PROPOSITIO xxvn.
0b; En hue proposiu’o conversa prion’s. A11 planio-

rpn du! Commandement nuiter ac in in. 26. terrain tm-
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pet maquilles rectas similia surit segmente circuiOrum
aequalia inter se ’sunt (111. 24.); aequale îgitur seg-
mentum BAT segmenta ÊJZ. Est autem et toma,
ABF circulas to’ti JEZ circulo aequalis; reliqnum -
igitur BKI’ segmentum neliquoiEJZ aequzale; ergo
circumferentiai BKF aequalis est circumferemile EAZ

. Si igitur in aequalibus etc. t ’ i
PROF os ITJo,xxvn. (Fig. 256.).

.Iu aequalibus chenus enguli a’equalibm chaumiez

rendis insistantes aequalesinter se surit, five ad cen-
tra, cive au circnmferentiaa insistant. t x

ctandi saut calus, quibus circumterentiae. que. àequaletpo-
nuntur, nen minores .eunt semicirculo, quad simili rationne

ope 1H. 22. fieri patent. -
Cor. 1. iE Clavio. Dune recru Il, Br (Fig. 255.).

quae inter le in circula aliquo aequnlea «ces An, 1P incer-
icipiunt, suint parallelae. (Est heec convers. Côr. 2. Il]. fi. i
Prop.) Quum enim circumferentie .48 si: agnelin eircunife-
rentiae P4, erit (1H. 27. coll. Obs. ad HI. 26. on!» fluent)
engaine .lF 321314, adeoque 114, Br penne)" (l. 28.). .-

Cor. 2: tEt quam adam circumferen’iae JdF, JAR ae-
que!» silnt, ’acquales enim enguii JBI’, 41’]! (HI. 27.). me-

que recru AB, P4, niai hi anguli Iimuleequele’e sin: duo-
bus rectîs, inter se convenient, in, uti liiengulnm boude.
constituant .(I’. 6.), ouin: vertex igitur site: eu’t in recta, qua.

e media hui 31’ perpendicldaris ad en: erigitur (l. 26. Cor.
4; i.;e. (1U. 1. Cor. 1.) [in diantre nd’medilm .bnsin 8P

(bien. I ’ l .Cor. 3., Pariter, si panet: interna! pmllehrum e Wi-
’ venin partibus site iungantur remis Bd, .41”, que se Incassa-

rio ifitersecmt in puncto- aligne E, «que!» emm- anguli

r

1118514813 «icaque (l. 6.) uqinlumm "au En, P19. A

.. l
l .

g
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358 . , jumeau-0mn;
7 ’Ey 7029 î’oozc minium vois ABF, AEZ hi Écran!

maupçgeçaïv. 1:50.311 . EZ, 71969. pèy trois H, 6.
mimons» yww’at. fisfime’zwaav ai 67:6 BHF, EGZ,
yetis Je wiç’ neguqnegez’mç al fine 311F, EJZ’ 2.67m

(in puiez mimi BHF- glanda t7? inti EQZ émia! am;
Oiûèninô, 5.41121? inti EJZ. i " .

E5 1) 74:29 à’woôç écru! q; Infini BHP flânai EGZ,

[M’a cubain: [461’907 ânon. "Etna; ,ue-içwv fi 67:6 BER

inti avalanche) 75969 cfj EH eüâaiç, mi 4:97 n96:
wifi? Uflflâl’lflx’lçî H . 1?]: 6nd EOZ imide! à"??? mimi

BHK! aitôè faut yçwim mi i’ouni nègctpegetaîv (15131],-

zoww, ôtai! 71969 (son ué’VTQQlQ (Janv î’tny aigu 9; BK

negupt’pam tfi .EZ negzrpqgu’ç. ’AÂÂ’ EZ 19,7 BD

émia! fin], au) BK tige: rugi BP émia! 3’012, a? éloh-

(tuw tfi neigeait, si...) iodai. qoiô’zivçnov. 017x tige
fiâmes émue 6216 BHF ywm’a 13? 5nd EOZ! à";
lieu. Koaz’ ËOŒL»T’PÎQ MEN une BHP inique n96; .

- ce? A; 1759 âèJtÏnô EGZ finiesaa’wî 3969 me? de à»;

bien: 31ml a; ngôç un? A glanda tfimgôç 1:11:34. ’Ewoïgoç

(taie ïamç, aux! rai .4559. I I t i ’

.1) [ta cum Peyrai’do ex Cod. a. omnino le endum esse
viderait. Edd. Oxon. et Baçü. cum (minibus reliquis. a Bey-
rai-do cbmparatis. manuscriptis lnbeqtïEZ tu» «il» i 57:6. 3H1:
1’07; in) 15 rhô EGZ, cpavagâv, 63; ne) 1; 151:6 BZF 117 151m
E42 in tath” ci ôè où, me 0:17va 141150173011» etc. "Quae
Julien. quum ad finsm "emoustrationis denuo aequalitas angu-
lorum A en, A ex aequalitate auguiorum 311F" E92 dçduca-
tut, minus apte videntur. * ’ ( ’

turque ci «dom ra’tione reçue 4E JE , val paumai figue,
que ipositumy’est in recta, quae e media basi BI’ perpendicula-

rié ad un» erigitpr-(I. 26. Corp 4.) i. e. (1U. -1. Cor. 1.) in
diematrovadlngedinm basin:ducta.- Hue Baronnie hebet Gile

-be11.*pi’.127. ’ ’ ’ a v v-
i v i (roidi. rEvCiqvi’o, qui aâICindenuni- de Subtiiit, ici re-

I x , l
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n V. punk (rennes. 359,
ln aequalibus enim circulis ART, AEZ, aeguali-

bus cirçumferentiis En. EZ ad centra H, 9, anguli
insistant EHF, EOZ, ad hircumferentiaû yeti) an-
guli BAI1 , E4Z; dicô’angulum EIIF angulo EÜZ
esse aequalem, angulum veto BAT angulo EJZ.

. 8j enim inaequalis site angulus. BHI’ angulo E92,
unns ipsorum maint; erit. Sit maior EHF, et con;
stimuli: ad rectam EH , et ad punctum in ea H,
angulq EOZ aequalis BHK ,(I. 23.); aequales amena
anguli aequalibus.circumferentüs insistant, quartât) ad
centra sunt (lII. 26..) ; aequalis .igitur circumferentia
1) K citcumferentiae. Sed EZ ipsi .BI’Iaequalis
est, et BK igitur ipsi ET est aequalis (l. Ax. 1.),
minoi- maiori ç quad fieri non potest. Non igitur. in- ’
aequalis est Aangulus BUT angulo EGZ; aequalis. igi-’

tut. Et est ipsius quidem EHF dimidius angulus ad
11,, ipfiius. vero EOZ dimidiusangulus ad A (HI.
aequalis igitupet angulus ad angulo ad A. la
aequalibus igitur etc. - - - . ’ A
fart. Cf. Gilbert. p. 130. Si (Fig. 257.) in circule «1:11:61de
bus diametrisï’ use and engaina rectos secantibus,"altèra aux."
AI prodù’catui, sintque quadtalites ex une parte ilîius in partes

» quoteunqlùe’ aulnaies I’Z ZI , 113., et totidem 1191,: 9H, H8

divisi, iùhganturque rectale 29, 1H etc’. que e’x Coi. 1. pa-
rallçlae erunt, arque ex puncto extremo B alterius diametri pel-

. punctum divisioni! I ipsi en una liane proximum .r’ecta duca-

turI Il], que cum altera diametro conveniet in" K: erit ton
recta. K11 intact punctum eoueursus K et concnvam pel’iphetinm
circuli; omnibus pgralich’s 1H , lZ9 etc. un: cuni dinmettïo 1P
simili mimis, maquilla. Nm miniumJ sob atour 361111.16],
rectale HI, 29, Ap i; e. IHyICA, et 29, «11’ (Cor. l.) et ’
ex eadem ratione’BI, HZ (adeoqne 1K, PLI); HZ. 91’ )

i

A



                                                                     

i 360 lllHlIT-onvn.
’IIPOTAZIZ’MÏ.

iEIy rots ïoozg mixioagvul indu «Maïa: 5’qu nage.
vagues éqomço’üct, niai Murloct’Çwœ pelÇow, "il!

6è êloîwowa t1? flûteau. ’ i n ,
. -"Emœoow i’oeu miniez ci 1181", AEZ, and êv «13-.

sois ïom süfieîaz è’o’twoav aï ET, EZ,.toËç ne».

13.413 EJZ flegmatisme nettoyas 15905490170011, clic
8è EHI’, EQZ enivrants- un) (in 1; ph! BAI’
peignit! negupt’gem a"; être! tif EÀZ pelçow nem-
tçyegu’ç, Je BHP êÂoËmwv atypique toi E62

ëléwow. ’ t ’ t
Ellefip’ôœ 7&9 tu? uéflæçœ 11545 actinium, ce? K , A,

and ênsÇeôxôwiow agi EX, KT, E11, AZ.

(adeoque 2.4, 9P) paranoïde sint, erit 11131:4, et fie:
14110. sa.) edeoque KAzKA-l-AF-I-I’JzIHfl-ZO-l-Fd.

I Cor. 5. Si 258.) seniieirculus AMER (qui in Car.
pracced. in numerum parern jamium, aeqush’nm gnomonique
divisas fuerat) in: dividatur in numerum imputent partiale
aequalium quemcungue 4B, Br, I4 etc. ,et ducantur par
puncta aequaliter a diametro distantir recru Be, P2 etc. quia
inter se et cum diamanta 10H pfiallellQQflult (Cor. 1.), et
et! extremiutes eius hmm parafielarum, «une a diamant: AH
maxime distat, ducantur e centra 0 ,radii, 04, DE, tumuli
rectn’um 190i, .75, 4E, que! hi radii e parallelis intel’cipitmt,

«quais exit radio 40. Nam rectae 40, E0 productee ad
M, N . .oh engainai MON-FJOE (I. 15.) anum,.M.N:42
signifient (1H, 26.). Ductis deinde pet J. P rectis 4.4,

) J’K etc. parellelis rectae EN, abscindentur nous MAAJKetc.
laquaient noubas 4E, JI’ etc. (111.26. Cor. 2.) et, flambage:
lenticircuius MA)? aequalis sit semicirculo 443 , edeoque toc
mais aequales inter se. enroulais 418,311 etc. continent, que:
habet semieitoulm 44H, tangua! etiun stem a sequalit
erit geai Æ, Ideoque Jacta Bd patelle]. erit reçue Il



                                                                     

nus; 11:11:13. 361
P R 0.9 o s I T 1 o xxvm, (Fig. 260.)
In aequalibus circulis aequales rectae aequalea cir-

cumferentias auferurit, maïorem quidam maioxi, mi-

norem veto minqri. A ’ . ’  
31m aequales circuli ABP, 4E2, et in ipsia ae-

quales içctae 8T; EZ 1), circumferentias quidam
BAT, E112 maïoral auferentes, circumferemiu veto
BHT, 15”9Z’mihoi’es;  ’dico. maiorein quidem FIT

V aequalem esse maiori EAZ, minorem veto BHI’mî.

nori E02.  
Sumantur enim centra circulorum, K , A, et in.

gantai: BK, KF, E11, AZ.

1) In 55min et textu litteras repoauimnn, quidam «un in
cati. Oxon. ver Bail.  et in figura propositionig I (mutin. quam
Peyrardus nullam causâm mutatarum litterarum a "eut.

Puim recta: FM, B4 etc; inter se, et diamant) IN plmÏ- i
lelae erunt (Cor. 1.) Et quam F4, 4M tint nous "quia,
recru P31, .44 se intcrsecabunt in pluma aligna 8 deo in
«Hameau. gaze ad rectum 4M, vol, quod eodem redit, ad
rectum ci parallahm EN inrpondicuhris ducimr (Cor. 3.) i;
a. ut facile pntet, in diamant: 40H- Eodem mbdo entendo-
un, wons!" K, 13.4 in puncto a eiusdeln diamelri convenir. arc.
E: aluna. sitsdûsfiâ ,(I. 34.) et «0:33 (I. 54.), erit po
:404. fioient macla, quam, ail: (10:13:. .1: 30:17, «il l
15:73. panique est 30 343.0. 34.): intitula-FM
à). JOaflôhi-yH-JE.. Habet lune propositionomlnftida
in Geom. vSuhlim. 5. 9Ç., [qui un L1 Hirio (Méta. de Math.
1692. p. 92.) tribun. Cf. Gilbert. la c. p. 151.

Cor. 6. ,Vîd. Clavium, Boormumum, Masque. .Recn
32! (Fig. 259.); que a: nediolpgripllorin’ nlicuiuo «lucimr
circulant. contingenl, manch- a: racho linon. mutilati-
phnilm Villam Iuhtcndit. Ductn min c 90mm l Il con-



                                                                     

.362 :Ianxna-otùm
, K05) 3nd ïaoz «1h10; aidai, îam dei and ai à

me us’wçww 0150 ad a5 13K; Kr aval vais E4,
AZ î’tmL sial, nui fichus .BF fléau pi EZ in?
glanda 0790: ai 6706 BKF ywalz’çç ni 13716 EAZ 1’09]

601W! Aï 6è î’oou 7.101114»; êni i’aaw negtqzs’çeuâv fie-

- fllqhæuam, chow- ngôg woîg 1:64:19on (Éow- je?) 6590, fi

vBHP negtqnégam gai EGZ wêçtmeçu’gc. "En; 3è

mi 6’109 â Allfl1 adulas 3192-196 AEZ miam,» in:
mi Joan; 02’904 a; BAT metçpëgsm Muni mi EAZ
mgupsgu’çz à"; émir. ’Ev 0’690: mais î’aots, and ni

55729.   I ’
IIPOTAZIZ uâ’. 

v ’Ev toïç ïamg adulais 13m3 1029. ïaaç negtçeeslqc

î’oou 61mm ünozeialoww.

”Eamaoëæ( ïooc mède; oz ABI’, JEZL aux; êv
«mais î’aou flagcçe’gemt- aînsthy’çoâœoow qî BHF,

EOZ, and êneÇeüxâwaaw ai ET, EZ Mâaîau 18’701

(in 1’097 écriai a; B17 w’üeîœ ni ’EZ. . . *

" Ellfitpûw 7039 me? fiança maïa! 441254km, hi K, A,
un; éneçujxaœhw a; 13K; K11, E11, zzz;

tactum A roof: dÂ parpandicularia est ha tangentem (11L 13-)»

A: ductin- dB, 41’, in triangulis 489, AIE est 43:41’, il
le communis, et 0b nous AH, A? on: hypàaequales ,, angu.

. lu! 349:1’49 (HI. 27.), inique 13642194 (LI 4.), proindo
’ marque recrus est (I. -15,):-itaque recta BZ patafiola erit

recta? Br (I. 28.). -H.inc simul patet, rdctam], que a centra
circuli ducta arèum eirculi ’bifariam scout, square etiam rectum

  iHiarcui subtenum biffin et ad angulos "des:
Cor. 1. Couvent; quoquo. ameccdentis’ corolhriî huile

Idemonltrabiturzl nempe, si recta, EZ, que ex medio peti-
hpheiinc alicuius ducilut, parallçla ut même lineae, (une il-

  ,l
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- * Et quoniàm aequales circùli 911m, aequales nant et
rectae ex cçntris  ductaev (HI. Def. 1.); ’ duae igitur. A

BK, KF duabus E11, ,AZ aèquales sunt, et  buis
BF basi EZ aequalis; angulus’igitur BKP angulo
E112 aequalis est (I. 8.). Ae’quales amen: ahguli ae-
qualibqs circumfèrentiis insistant, quahdq .atï centra à
sunt (HI. 26.); aegualis igîtur BHÎ’ .circumferentig

ipsi EGZ circumferentiae. Estiautem et tolus ART A
circulus toti’ JEZ circqu aequalis; igîtur et reliqua
circumferentîa BAT reliquaed circumfçrentiae EAIZ

  aèqualisest. ’  In aequalibùs igitur etc. *

P 11 o 13 Os 1 T I o Axxnx. (Fig! 260.)

I In  aiequalîbus circulis aequales :circumferemias ae-

qualçs reçtàe subtendunt. -   - Ï
k Sint aequules circuli ÂBI’,’ JEZ , et in ipsil su-

mantur aequgles circumferentiae BHF, EOZ, et îun.
gmtur 31’". EZ. même; dito aequaIem esse rectum

RIv rectae E2.   ’ V. Sumantur enim centra cirçgldmm; K, 11.131 inn-
saqua 13K. KP, E11, Az;

hm lingam Àsubtendit, E2 cohringit circulltm. Erit lampe
angulnr-Edeàfde (III. 21.) 459:419 (I. 5;), adaoqne
(I. 52.) 1394:1" 921:: recto (1.43.). Unde et Edfroctul
erit (I. 29.) et Ed gircqlum contînget (HI. 11.). a

Cor. 8. SI in aequalibu: circulât, vol’fn eodcü’*bîrculo

abc arcus inhèquales fuel-lm, arum: etiam anguli in insistentlas
( inaequales, sive illi fuçrint anguli. ad centrum site ad peri- V

pheriam, nominatign,  qui mgioribus àrcubus insiStuut nflgulî,

erunt .maiores. Et, si anus indium picuum 1h multiplum
altorius, erit adam angulùs pxîôxi influant idem multiplan



                                                                     

364 , sznnuxùronun
ï v Kari. âne! à»; 5min! BHP mgupëqem EOZ
negupsgsc’q, ïm] étui "ami glanda fi 157:6 BKF 13m;

E.’IZ. Kai 5m) 1’00; 620111 ci ART, AEZ 1:61.101,
Éva; n’ai nui ai 5;: un: névrotomie 8130 Je? ai BK, KÎ

ôùoi frais E11, AZ itou sial, au) yww’ag ïauc mené-
xovor même 0790: ET fléau 1,17 EZ îm] émir. ’Er
0’590: toi: ïamç ,’ and toi 53:95;.

m1130 T21 21 2 la;
Tâv ôoâeîoa’v nagupa’çcm’y 0510. www.

ï "Eoww a; 80mm negups’gcw fi A419, de! dei tu]?
AdB-mgtqaépemv mon Œspsîv.

lnguli alteri immonde. En luce convenu HI. 26. Cot.2.
et patiner deËangulin gibbis quoque valet.

.PROPÔSITIO xxvm.
0 b s. lAd pleniorem rei (mentionna (Pfleideroro nonante)

Praonaittenda fouina: toquarde; Si in une circula recta Bl’
par centrum transeat, in altero etiam ci aequali recta EZ ipsî
Br a’equalis par centrum irans’ib’it. "Nm. si EZ non par cen-

trum transira, en, quae par celitrum circuli 4E2 tamil:
maior foret quam E2 (HI. 15.) î. e. meior quam Br. 31’

’dçm   antcm villi est aequalis (HI. Def. 1.) q. o. a. Tnm Ill-
tcm, quam ciçculi .aeqqales tint," nemicirculi adam, quo: dil-
meut-B13 EZIauferunt (I. Def. 17.) laquelle: emnt. Sil
wtem BI’ nonæer connin) trament, Inec dea, que illi aequr

Ilis est, EZ pet centrum .tramire patent: nua, si .BII non Pet
[centrant transit, cri; me minot diametro circuli JET (m-

4 :15.) i.he. (HI. Def. 1.) minot diamant circuli JEZ, flaqua
et EZ mincir est diameçro circuli 4E2, adeoque hon par cal?
frank circuli’ 1E2 transit. Argue bine deinde relique conn-

v queutai: ut apud Euclidem. o . ,
Cor. 1. Et quam ciréumferentùe, que. aeqmles mm

I

W.

3.5:?
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une: fun-tue. . * 355
Et quonîam aeqùalis est circumferentîa BHP cir-

cumferentiae EGZ , aequalis est et sngulus BKT an.
gulo EAZ (1H. 27.). Et quoniam aequales suint cit-e
culi ART,» AEZ,. aequales sunt et rectale ex cenm’s
duetae; dune igitur BK, KP .duabus E11, AZ ae-

Àquales sunt, et angulos aequales confinent; oasis igi.
tut B1" basi EZ aequalis est. In aequalibus igitur «ne.

PROPOSITlO XXX. (Fig. 268.)
Datam circumferentiam bifariam senne.
Sit data circumferentia A413; opottet circumfe.

rentiam AJB bifariam secare.

in aequalibus circulis val in. aodam circula (cf. Obs. et! HI.
26.) auferunt, si": «que!» , angulî adam, qui ü: insistum,
sive ad cantrum, ’siva ad peripheriem aequales arum: (111.21)
admette segmente arum similis (1H. Def. 11.). Cf.Pflaiderer.

Cor. 2. si duo aequales circuli (Fig. 261.) [se interte-
cant in A et B, argus APR, .4419 arum: aequnles, adaoqua
similis au. 21. et 111. Def. 11.). .

Cor. 5. Si in aequalibua ciselais au: in eodem circula
imaginales reetse eonstituantur, union: recta maintenu, minon-
minorent cireumferchtiam abscindet (I. 25. et III.26. Cor. 5.),
si- trempe, de segmentis loquamur, qme tenücirculo minon
sent. In segmentas veto, que semiairculo maîon sunt, con-
trariant? valet, neume minot recta mains segmentant subtendit.
Cf. advins.

PROPOSITÀIO xxrx. l .
Obl. 1. En heec conversa praecedenlin. Et, siquidem

circumferentin’ unîùslicirculi si: semicirculun,’arit (quum air.

cumferentise utrimque squales" aumue tint, et circnli adam
«que!» ponantur) etiam citcnmferentia, que a; altero lumta
est. samicircnlus, Mecque tectae’ subtandantes’dinmem’. si.

I



                                                                     

366 tnzuku’roïui
à172’1Iasàuîxz9cu) a; A3. ami 162104000; 31x12 and 16

Ï, au) aïno un? F 091148101) 7;)? AB eûfla’ç n96: 59-
.9.1. fixât) .; m,- sial ëneçeüzfibbaw ai .44, 43.

K05) haï fin] écriai 1; AF si ÏB;v zanni 6è 1;
Fd’Êôïu’o à»)? ai AF, T4 6110i mis ET,- ÏJ ïaci

Hein KM mm si 15716 AÎÀ ymvt’ç: 6nd BFJ
un]. 0’956 7029 énartc’ga’r (365019 dieu A41 fldùei
dB) î’on Êou’w. ’ Aï 8è Yvon giflent. î’oag negque-gët’ag

dqzazgo’ûai, 71245 Men"! peignait» si (tatou, Œ’IÎ’V 8è Élit-

tova ëldwow’ «alloua! ëuazs’ça mais! 144, dB
negtqwçeinîæl èÂa’waW fiptuvuliotr’ in?) fieu A4 ne;

papegais: 1,73 dB naçtçeèm’çu )

amena aequaÎes sin: cifcumferentîta HEP, E92, «un, quum

ütculi saquais: sint, adam reliquats circumferentiae BAT,
E42 aequalès, et quam, ut Euclide: ostaudit, aequalas sin:
anguli ad ceütrum , ndeoque etiam anguli ad peripheljiam, seg-
menta haec erunt similin (III.Def. 11.). Et haec proPdsitio
fuiter valet, si sequales eiicumfexantiae in codent circula

*- sumtae sinh )Hinc consaquitur I ) )
Cor. 1.- 3.4.... .43, m (Fig.- 255.) a... ânerie mm.

.25. Cor, 2. aequsles sunt. ) )
Cor. 2. Si veto id eaqdalibIIs simulie, val ip. eoiieni

chaula imagisme segmente sunna fueriot, dom animique mi-
nus est semicirculo, recta, qmekmin’qri segmente inhienditur,

minot est ca, quae maiori subtenJitur; in segmentis contrit »
que animelle semicirculo amict-e saut, contrariant clarifiât:

E. Clavio. .V ï Î e - )

Obs. 2.- Idem Clavius et ante eum Comtmax’idinus 904
quantes adüciùht proposiüones, que: s’affiche hic subiunge’m

Circuli, a juibv’xtls- meugles sa... infatuât Jinülidfis."
t manta.) aeqqales mm.

Un.

1E

2111
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Iungatuj JE, et ’secètur bifarîam in (Î. 10.),

et a’ puncto F reçue 11E et] restes angulos dudatur;
TE (I. 11.), èt Ïungantur A1, dB. s

Et qu’oniaImIÀP aequalis est [’B, Communis autem ü

TA; ’dùâe-igitlir Art... FA (imbus ET, TA aequales
sunta Et ainguhis rif angülo BFA aeqüalis, rectus
enim marque; basis igîtur Al jbàsi dB aequalis est
(l. 4.). Acquales aütem fettae’aequales circtimferen-
lias auferunt, maêorèm quidem, maïa-i, minorem veto
minori (in. 28.); et Est utraque ipsarum .44], A]?
circuinferentiarum minor a semiæîrculo; igitur circum:
fetentia A4 circümferentîaë dB aequalis erit.

. . . , xx

, È.
Ex circulis ’Înaeqlialibns «qui» recta: dissimiles ciré

aumferentias auferunn

* I C. . .Renne, qùae ex circulil imequalibu: Similes cil-curule:

remix: suferunt, inaequales sunta t

’ D.Rectae , quae ex ouibuspuhque cireulis circumferentiat si-
milel inaequales auferunt, inaaquales nant. I V

Obs. 3. Ope huilas propositioais varia àdhuc theotê-
mata demoustrari passant, e quibus saquentiIa hue refend
visum fait. 1) Si divisas ait çirculus in sax partes scindes
in A, B, F, A, E, Z (Fig. 266.) - fieri id passe, infra ex
1V. 15. pqtebit -- dgtagtnrqua PE, BZ, ponantnr Aï, JE,

I Occul’tentes rectae DZ in a, Il, dico rectam BZ nifariam esse
divisaui. Nempe oh sequales circumfarentias AP, PE, E1
orant et rectaa 41’, TE, E1 aequales (11L 29.), adeoque
erit trisqghlutn .41" E aequilatetum, adeoque aequiangulum
(I. 6. Cpt),- et,.qumln Meus Br, E2 sint aeqmles, erit 32
pataugis tectae PE.(I!I. 27. Cor. 1.), 341:9qu anguÏi 49H,
4H? lkeqqaleâ 3951455, VI’L EAU. 29.), unde et lriaçgulum

19H erit aequiangulum, adeoque (I. 6. Ca.) seqnihterum.
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368 j ILSNIITOIII ,.
ËH d’un: 30195700: atomique (lilas thymus, zani

716.1 «minima "09159 Met nominal.

IIPOTAZIZ la.)
’Er 26:11.9), (au en sa? effluvant» yawls: 0’931;

insu" si as 37 sa; peIÇow influent ËÂdŒCoM’ égaie

û a: à! 11,5 shimmy; emmura peignai! ôafivig. Kal
ahi pèv tu; [tsigane emmuras glanda neiçwv 5m27
6901i: â 8è 1017 aimantas tpæipatoc yww’œ Élément

011015:- . , ’
Et, quum si: figuline 1892146 (I. 27.), erit 35:19 (Î.
6.) :611. Eadémque mafia astanditur, esse 311:118: iu-
que recta Hz in punctis 9, Il trifariun divisa est. En: luce
propositio Gragarii a St. Vincent. de Quadrat. Circul. p. 169.

’ Cf. Krefi. Geom. Sublim. p. 79. et Gilbert. p. 132. 2) Si
duo saquais: circuli se intersecent in A et B (Fig. 267, et ex
une intersectianum pansu: A dasctîbatur circulas, qui naum-
que teliqnonun circularum secat, unum in J, alterum in 1’.
pianote B, 1’, d in eadem tacts emnt. Ducnntur enim rectae
la, dB, et 48 «est circulum .448 in Z: et, quam sagas
lm ABJ ait in utroque circulai-uni aequelium, nous Al. dz,
quibus insistit, squales arum (HI. 26.), ledeoqua etiam reçue
a], dz, que bos nous subtendunt, sequales arum (HI.
29.) i. e. punctum z erit in circula, cantre .4 radia dl de-
scripta: idem yero ex hypothesi est adam in circula .448,
ergo erit in attaque eirculo, i. s. cum puncta’intersectionis
1’ coincidet. En luce Gregorü s St. Vine. .111. 1. p. 161.
ubi plus: ossus spacistim expositi sunt. Cf. Gilbert. p. 158.

I

PROPOSITIO XXXJ
Obs. Cireumferentisrum A], dB esse, rut in rieman-

stretione dicitur, manque minorent camion-cula, inde peut,

quad ex l". l. Cor. 1. recta Il, si opus est products par
natrum transit, «icaque ex au... me «me .48 demnnl



                                                                     

1.

- Luna TERTIUS. 309
Ergo data circumferentia bifariam secte est in pun-

cto A. Quad oportebat facere. l t ,
P R O P O S I T I-O XXXI. (Fig. 269.)

In circula, angulus, qui in sem’icirculo, rectus est;
qui vero in rnaiore segmenta, miner recto; qui àutqm
in minore segmenta maior recto. Et insuper malaria
eegmenti angulus maiar est recto; minoris vero seès

menti angulus minot recto. -

circula iteuun occurrît, et semicirculnm subtendit. cuins
.itaque pars est eircumfarentia J4 val 1.94.. Plus bine aeduci
passant conseCtaria: , Il

Cor. l1. Recta, quae chaulant circuli (in vacant ra»
cum circuli segmenta sublensàm) bifariam et ad angulosje-
ctos «est, sut, quad aodem redit (HI. I. Cor. 1.) diameter
circuli par mediam chordam ducta, sur diamant) quaa abomine
ad langulos tectos dùcitur, bifariam dividit ntrumquelsega
mentum, oui aborda illa subtenditur. V I

Car. 2. .Dismet’er, quae alterutrum ’areuin a chorde au!»

tensum bifariam dividit, bifuiam «lividitquoque àlterum’, pa-

riter sa chordam , arque huic est adïsngulos rectos.
CLOl. 3. Recta, quse duos chordae alicui opposites et,

eus bifai-iam dividit, est dismeter, quae chordam lainant,
iliaque and angulos rectos insislit.

Cpt. 4.) Pneus, queu-chardam aliqunm, et unum et:
cuum, cui il]: subtentlitur, biseau, est diameter, que aborda.
.ad sngulas rectos insistit, et oppositum attaque arcum bi-

ssent. n l iCor. 5., Idem valet de perpendiculo a): punct’o une!»
alkaline in oppositam ipsi chordam demisso. l ’ ’

’Cor. 6. Repetita problexnstis applications arcus’circuli

lquicunque in quatuor, acta, sedecim et genersliter 2nt partes h
«quelles dividitur. (fiant luec amuïe e schedis l’aidera-.3.) *,A

. . ’ An, l .
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u a
Etna), 941512.03 o ABÎJ, ôldyngoc 3è W705

à’otœ 1j Br, «3311907 6è ’tô’ E, Mai ênsÇeüzôœvao ai

3.4,! AF, 1M, gr. 11m, (huîpèwêv w; BAP 1,711:
- marli? ywvi’œ 6716 BÀI’ 6909i :3sz 6è à! Il;

ABF pàt’Çovl 1m? affilzvlt’ov www; flafla, a; 17716
ABI’, élohim? ôgâfig’ a; 8è à! a; AAF êldrtow

«on? intituliez; plaqueur; www-ai Ünô AÀFpsŒww

ioü’y ôgâæiç. . l .I
’Eneçeôzâw û 14E , au! «Mixa?!» 0; BÀ 321i 16 Z.

Kari âne! il»; 56121! 1; BE zfi EA, i271; 301i nui
I ymw’d 1; 6nd ABE 1?; 6nd BAE. 1105411,- ênæi 1’01;

(012v r; TE zfitEAç 1’07] 301i 20cl a; 6nd AFE 1?].
177:6 FAE’ 3M] [591; 17net BAT 6110i mais 6nd AEB
APR 1’017 301141. "Eau 0è and 1; 6m; ZAF ëxrôg

mû ABF 197:6ku chiai trais 6716 ART, 11173 70j-
rw’càç î’or,’ 2’05] taïga aux). fi’ünô BAT yçwla 135 13m;

. ZAF, 69:91? taïga èxau’pa’ 02”90; à! qui BAT 7,51114

«Indigo 7:»qu 1; fait; BAT 691995 507w. «

 PRoPovs1TI0 xxxr.
V Oba. 1. Cire; du, qua], ad finem huius pmpositionis de

. angulo aegmemi maioris au: minoris aemicirculo. dicuntur,
adam valent, que in excursu ad. hune Iibrumde segmenta
samicirëuli ad Prop. 16. diximuè, unde iidem etiam, qui ul-
timnm propositionis 16. Partem pro spam habent: et idcirco

* animant, haine quoqne ultimam partem ex pari ruione omit-
tunt. ’Pneterea, quum in Prop, 31. doctrina de angulis in
negmentis, quam Prop. 20.’ 21. Euclide: .exhibere coeperat,
Absolvhtur, q! pleniorem antem Prop. 26. expositionem con-
versa Prop; 31.. perlinere videatur, ut ad Prop. 26. monui-

’ un", [laque amen Prop. 51. ante 11L 22. ad quam il]! récur- ’

. rit, poni peuh, veüsimilc fuerit, ab ipso auctore Prop: à]. l
feue lutina post HI. positamï infuse, e que ordine (on: ’
pogna, quum HI. 26. maman fumet, mçta, et ante HI;
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, gulus igirur BATtin semicirculo BAT rectus est.

un" amantes. L 371
Sit circulas ABTA, diameter autem ipsius ’sît ET,

centrum vero E, et îunganturIBÂ; AT, AdnAT;
dico angulum BAT in semicirculo BATtectum esse;

. angulum autem ABT in segmenta ABT semicirculo
maïore minorera recto; angulum vem AAT in seg-
menta AAT semicîrculo minore maiorem esse recto.

- Inngatur AE, et producTatur RA ad Z.
Et, quoniam BE aequalis est .EA, aequalîs est et

angulus AEB; angulo *BAEÏ(I. .Iiursus, quo.
niam TE. aequalis est EA, aequalis est et ARE 313-.
gulo. TAE (I. 5.); totus igitur BAT duobus ABT,»
AT B aequalis est. Est autem et angulus ZAT,
extra triangulum ABT,-duol3us angulis ABT, AFB
aequalis (I. 32.); aequalis îgitur et Iangulus’BAT- an.

gulo ZAT; rectus igitur-uterque (l. Def. 10.); an.

o

53. in qua nunc .primum adhibetur, petits fait. la; de, hac
ra indien Pfleiùrer. in iched. msept. Cf. Thes. inaugur.
1791. Th. 2. sqq. Barn, que secundo loco ponitnr, demon-
strationem omittit Rob. Siméonq Austin..contra ex ca illud
quoque deducit, quod angulus in maiore segmentoninor
raca),- anguhu autem in minore segmenta Émaîor si: recto. -
Idem indican, Corolluium vulgo additum non huer pertinere,
ned ad I. 52. , cui pi’opositionj etiam non film], paullo genev ’
nlius, ut’ Coi. 5. aubiunximuè. z Etkmanifestum est, conver-

sam quoque propositionis 1U. 31. locum habere. Nempe, si
angulue aliquis ad peripheriam rectus ait, erit in semicirculo;
si sit acutus, vel miner recto ,«erit in segmenta mainte; si .
si: obtusus, vel 1maior recto, erit in segmemo minou , .quod
facile, sumto centratio, demonstrabilur.. Ira Clavius. Potes];

t
1 x



                                                                     

z l372 A transuraniens:
Km? 5718i 1017 ABT Iglyw’vov’ô’tio yœwlou ai ont;

ABT, BAT 0150 691961! üu’mowe’g siaw, 6901) de
9] tin-(i 1311T ° 131621sz (2’91; 0’919on écru! a; 17716 A13 T

glairiez, ucu’ 301w à! 195 ABT peignait «mû Irjpmvfliov -

«Mailing. I i AKui fuel à! minât,» ïœgdnlwçdv Son cd ABTA,
me; de En! mais Minium TEŒQOGWÂG’ÜQW’V ai oinsvavœîoa’

fondai duale! dgâaiç iota dola" ai aigu tinô ABT, AAT
0300W 690m; l’au; dolai. Kaz’ êmw a; ’ÜWÔ ABTêloiw-

7m! (igfifig’ .1017") Lieu 1,: «inti AAT yœm’a flatter
6919959 êo’n, mi ÊGTIN,Ë1’ wifi AAT êloimow 7017 15m-

mmliov unifiait. , ’ l
.4470; (in mû æ; ne» Toni Iniz’zg’ovog; vinifierais ronfla,

7j ’mçtexopëw] ciné. me si; ABT nsçtqaegsl’aç ami mis

AT efiâet’ag, peignai. 1307W ôgôrjç” a; (là (rot? admo-

vogicjiofrpazog. yww’a, 1; flêglêXOflÉ’V’I] 6716 de 11,59 AAT

nsglqzegez’ag zizi 17ng AT dadas, 82.051sz 31.1121! 69-

autem ’etiam directe demonstraxi. Idem Clavius aliidue se?

quentia.addunt corollaris. l
Cor. r2. In trianguld rectangulo BAI (hg. 270.) si hy-

potenusa .BT bisecetur in E, et centra E radio EB:.-ET dr-
scribatur circulas, transibit ille pel A selfticem .mguli recti,
vel, ut aliter dicamus; cit-calus super BP descriptus est lo-
cus vertieum omnium triangulorum rectangulorum super B1I
descriptorum. Quum enim angulus BAT recrus sit, erit Ill-
gulus Al? miner recto (I. 17. Cor. 1.), ndeoque circulas
radio E13 descriptus cum recta .BA itemm conqeniet (HI. 16.
Cor. 2.). Et quidem convenire cum ca debet in punclo A.
Si enim none in A conveniat, conveniet cum recta 11A in
puncito aligne ab A diverso v. c. in A, eritque angulus BAT
recrus, utpote in semicirculo situa (11L 31.). . Idem veto
etiam maior en angulo rècto BAI’ (I: 16.) q. e. a. Eudem
modo.ostenditur, circulum rectam*BA non secare in puncto
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ILIBEI’TERTIIÏI. 173
Et quoniam trianguli ABT» duolanguli ABT, B11 T

duobus rèctis minores saint (I. 17.); reclus autem BAT;
r minor igituij recto est angulus ABT, atque est in
segmenta ABT semicirculo maiore. I. .

t Et quonianTABTA est quadrilatemm in circula,
quadrilaterorum autem in circulis angulizoppositi fluo-
bus rectis aequales sunt (111.22), anguli ABT, 4.41"
duobus rectis aequales sunt. Et ABT iniuor eSt recto;
reliqutls vigitur angulus AAT inaîor’recto 65h et fiât
in segmenta AAT semieii-culo minore.

.Dico praeterea maïorîs quidcm s’egmenti angulum

comprehensum ab ABT circumferentia et AT, recta,
maïorem esse recto. minoris vero segmenti angulum
comprehensum ab A4 T circumferentia et AT recta,
minorem esse recta. Et est hoc manifestum. Quo-

aliquo Z in recta BA ultra [A PI’OdllCta. Secabit ergo in A.
Cor. 3. Facilior lxinc emergit tarie solvendi problems,

quad habetur inIIII. 17. Prop.’, descripto nempe super recta
JE x233.) circula, qui, quum ex (Joe. 2. transit-e debout
par panera B, 9 in circulo data T194, putiets banc assigna-
bit, adfiquae ex A recrue-contingentes AB, Je duci pomme. .
Simili mode ’solvetur rpl’oblema, quad habuimus in HI. 17.

Obs. 4. descripto super recta Au (F ig. 236.) semicirculo, qui
punctuin d designabit. Pari rations solvatur problcma I. 47.
Corp 10.: descrîbere ,quadratum, quod aeqdale si: diffewmiu

duorum quadtatorum. -
Cor. 11. Qliadrilaterum in circula insu-imam. ’cuiusjuo

latere .opposita surit parallela (Fig. 211.). pulllelognmmum
est rectangùlum. E Clavio, "et Pappi Collecl. Mathem- in HI.
52. Prop. cf. que diximus ad HI. 22. Obs. 2. et ad Ill.322.
Obs..5., Quum enim. ex llypoth. siam AH, TA paulielle,

l



                                                                     

-374 v ensmnurosvfim
«917g; Kai 301w «151619.51! (pommadai. ’Ensi 7029 infini
fait! IBA,’ AT s’v’âcwiv, .flchEXOMGI’Vflr 691??) "yœw’a

iodai, si aigu 6nd Œfig ABT negttpegslcxgluai 1179 .411
EÜ’Ü’EI’OCQ nsgzqoyæ’w; peignit; . Sarah! âçôfig. IIoilw,

and if 15736 Toiv’AT, AZ 61508th 691975 502w! a; ligot.
aidé 10,79 TA füàsiagiuai 117; ATA negtrpsau’ag ne-
gtsxops’w; élément! étirât! demis. CE1! 50610.91 oiga,.nai

en? 5m. -
V AAAQÂ.

’Anadczëtg voû’o’gbæjv. aira; mit! gimi BAT. ’Eazsi

durit); sojas! si «inti AET mais mimi BAE, En? 7059

erunt (111.26. Cor, 1.) nous BEI’, A24 serpules. EoJem
modo astenditur, aequales esse nrcus A98 , 411T: erit itague
ABT semicirculus, adeoque engulus B motus (HI. 51.); eo-
dem’que mode res de reliquis angulis demonsmbitur. ’

Cor. 5.. Si fier centrum A circuli alicuius (Fig. 272. a.
b. c.) circulas describatnr, et pet utriusque circuliycentrum l
t’çctasducntur, quine posteriorem circulum secet in Z, si de.

inde ex puncto,Z ducatur recta quaecunque, quae priorem
circulum s’ecet in B, T: pars illius BI’ intrs priprem ciron.
fun: contenta a posteriore secabitur bifariam in panera cliqua
E. Clavius ethappi Collect. Mathem. .VII. 91. vel ad Inolin.
L. Il. ad Probl. 24. cf. Gilbert. p.158. Ducta enim dB,
erit angulus 4E2 rectns (KIL 51.) quippe in semicirculo con;
stitutus, adeoque recta BE in E bifariam secatur (HI. 5,).

Cor. 6; Si recta aliqua BA (Fig.i269.) in circulo non
suintent par centrum, adeoque circulum in segmeti’ta inaequalin
"ce: (Obs. ad. I. 1-7.18.Def.) ducaturque diameter Br, intact:
AP, anguille tAI’B in maiorc segmente differet ab,angulo
recto .(nempe minot eo erit) angulo ABT, quem aborda A]?
cum diametro ’BI’ comprehendit. Et quam angulus in seg-

menta ad oppositas partes rectite A]! posito rectum angulum
l
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niait; enim angulus .a BA;AT realia comprehensus
reculs estIl qui .ab ABT circumferentia et. AT recta
compreheuditur, maior est recto. humus, quqniam
31.5.3111? ab-AT, ’AZ rectis comprehensus rectus est,

qui a TA recta, et A]?! cirçumferentia coinprehen-
(mur, ruiner est recto. In circula igitur etc. ’

A L I T E a. (
Demonstratur angulum. BAT rectum esse. bua-

niam angulus AET duplus est,anguli BAE, aequalis L
t

cadem quantitate sapent; qua angulus ’Bl’A-minor est recto

(HI. 22.), angulus in opposite isto segmenta petite: differet
ab angulo secte (maie: c0 fait) angulo ABT. Cf. TllOl’ll.
Simpson. Elem. of Geom. Bock lll. Prop. 16.

Obs. 2. Aliter propositionis III. 31.. pars ptima in ef-
fets-i poteau si duae rectae AH, AI’ circula but-lipase (Fig.
259.) atque ex’ eodem in circula puncto A exeumes rectum
angulum’efficiant, summa quadratorum earum aeqnale est qua-
drato diametri. Nempe, quum ex I. 47. summa quadratorum
carum esquille sit quadrette hypothe’nusae ET, quad in effer-

.mr, nihil aliud dicit,.quam hypotenusam Br esse simul dia.
mettant circuli, sive BAT eue Semiclrculum. Pote" lutent
inde deduci genetalior propositio, nempc: si dune rectae cir-

. cula inscriptae AE, Bd (Fig. 273. a. b.) se invicem inpuucto
v aliquo F, siire intra, sive. extra circulant posito ita sécant, ut

angulum rectum comprehendant, erit sum.ma quadratorum
rectamm e puucto sectionis asque-ad punch, in quibus cir-
cula cocufiant, aequalis quadrato diametti. Omism sa «au,
quo altera rectuum JE, Bd pet centrùm transir, qui
difficultatis haha; ducantnr mette A4, 4E, EB, Bd et die-I
meter 42, se iungatur 12, etitque (Fig. 2’13. a.) pngul.lz4l
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000i mais «sima; l mû dnsvawz’aw En! 8è naît; inti

AEB ami; mis timi E441". ai on... «inti AEB,.4.EP,
amincîmes) situ Mis mimi BAT. ’Allri ai «inti AEB,
AET "dudit! demis i’oou siot’v- fioient Üflô BAT 6987i

www. ".07st 568; daim. l l s
Il O P I 2 M A; !

’En (in; tonifiai) (pommadai, du 30h! ai piot yww’œtgz-

glaive!) mie daim! à"; fi, 6931i fiat-w 7; yœw’a’ du) ni

and fait: admis êtpeëfig 1) tais mimis l’ami sima.
totem «là Ëfpëg’lÏQ lem «ion! , 690d siam. I

t

AHPOfiTAZIZÂfl’.
’Eoiv miniez! IËqunwjŒœL’ rus niaisiez, oimi (1è "Î;

oignais sis rida: adulai: (hmm; rus eüôeîafrs’mowu tri?

minima), ais notai ywviaç anode tipi êçoanzope’yy i004

gamma; tong à! ont"; huilai; 7:06 miniez; quipou!
.ywm’wg.

. 1) Hanc lectionem imitât]: ex edd. Oxon. et Bail. testi-
itumius. lPeyrardus e Cod. a partit 11)» intime 3nde. A!
haec lectio ad sequens: s’apeëiic non quadrat, et pneuma au
debebat mir 83:5!an intis, 1mm an. ulus "exten’or pangolin
Id alium angulum, sed ad triangulum teferatur.

:ABI’ ex 111.-22. Cor. 1. Et, quam angulus AJZ, aux)"
rectus (HI. 31.) aequalis sit angulo AT B est hypothesî quint.
recto, ’erit reliquus angulus dAZszBl (I. 52.), adeoqlle

.arcus 42.-. arçui EB (HI. 26.), etiecta IAZ: tenue 33
(1H. 29.). Est autem in triangulo rectangulo A42 ex L 47-
.44 (kl-dz «12:12 q, itague .44 q-l-EB q.-.-.-.AZ a. A: 1:43:41)

«4-qu (I. 47.), et EquETq-i-BTI]: itague Ars-F411
4-ETQ-I-BTQ:AZq. Et, quam ’etiam ait AEQf-"JÎH’
E1"! , et Ali t1::AI’Q--l-B P11, let-i: etism 4E (14-4qu!"

1

l
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enim duobus interioribus et appositis (l. il); est

Hautem et anlgiulus AEB duplu’slanguli EAÎ’; anguli

igitur AEB, AET dupli sunt angon BAT. Sedan-
guli AEB, AET duobus rectisèæfequales surt (l. 13.);
ergo BAT redus est. Quad oportebat ostetdere.

’C O R O L L Alu UOM.

Exihac manifestum est, si runus angulut trianguli
duobus aequalis ait, rectum esse angulum , propterea
quad eius angulus deinceps iisdern est aequals. Quando
autem ipsi deinéepsv sunt aequales , reci sunt (I.

Def. 10.) I l - A i a
p R a P a si T I a xxxn. .(Fig 274.)

I Si aliqua recta. circulum contingat, a cmtactuiau-
l ’tem ducatur aliqtia recta circulum secans, mguli, quos

haec cum Contingente- facit, aequales cruit angulis
(in alternis circuli segmentis.

Casa itaque 273. a.) "traque summa quhdratoum laterum ,
oppositorum quadranguli ABEJ separatixn sunna anqualis erit
quadràto diametri, casu autem (Fig. 273. b.) eiden quadrato
diametri aequalis erit tant summa quadratOrum llteum oppo-
sitoruvad, EB (quae interpositn sunt iis, quai produetl
angulmzn rectum efficiunt), quam summa quadratonm diago-

I nalium 4E, AH. Prasterea, si ex centro 9 demttantur in
dB, JE perpendiculaires OH, 9K, que abordas dB, AE bi-
secabunt (HI. 3.), ductaque 9T, hit (Fig. 273. a.) 43th:
antan-1.2er 1’13 (11.4.). A: drx TB:JEq--Hl’q l
(n. a), adeoque erit dB q.-.4rq-I-B’rq-1.2-4H q-2Hrq.
Endemque modoAE 11:4 T q-l- T Eq-f-2EK q-2K T G, adeoque
13H- a 11:4 n4- ATq-l-BÏ’q-l-TEq-l-ZJHq-fi-ZEKG-
(2HI’tH-2KTq), vol, 0b Jr-q-I-xrq-l-qu-ç-szgzg

. tz



                                                                     

.3178 nûment-ouatai
Küxlw 7059, 706 ABTA êquts’aâœ.rzlg .stiâsîa

EZ narré t6 B embatait, zizi olmi (un? B, amadou
(infinis!) a; E’ÜÔ’SÎŒ de fait! ABTA nùalovtzs’pvotlaœ

mirât! tiBA- Âéyœ [in si; actai ymyiag «Î Bd paroi .
fiieEZ ëqmntous’mç i’aaz ébouta; tais sa! (un; è’l’fl)æ- t

Mg Œflfl’paœ un? minima paillette, toussotez,- (inti
tu.) «inti ZBA yww’a i017 sati in? à! tu? BAA, ami-
lwm avuawpévy ywvîçc, «i de «inti ABE glanda: i011

. 561i a?) En «.96 ATBtluaj’Mau avwowpévy ytom’qt.

l . I"Hxç’i« 7039 oinô ŒOÜ.B’T?Ï EZ gratis 690089 «Ï

BA, «ai silæirpâm "521i mis .le .flEQlQEQGl’dQ. 11.11161!

amnios! si [1310:2 êmÇstizæiœow- ai AA, AF, TE.
Kohi étai miniov 1013 .ABTA épointerai tu; ôti-

sen. EZ «me? fui Bi, citai de mis dais tîu’tat’ïfi

Sam-ratafias; 92969 690d; «Ï BA, ènl mis BA ciao: fui
zénana! se: .7506 ABTA 4.6qu4; 9° d’au «inôï AAB

glanda à! intitulait) Mina 6901i sem- Âomal (fait ai
’ 159:6 BAL, ARA M19? 691977 l’eut sinh. ’Earzi de mi

a] «inti ABZ (iodai ciao; «inti ABZ i017» être! mais»

tinô BAI, AB4. Kowfi oitpygq’aôw «inti ABA’
1mm) «in» «i «inti ABZ 5mm 1’007 501i atif à) agi

ëæialloigiywinau «:017 sifilet! glanda; ni «inô BAzI.

l)’qua’rdus e qu. a addit: .7 RA d’au (initiâmes [cri
roi ABT! minima.- Edd, Oxon. et Basil. haec yerba omittuut.

n

ex demoistrat. et Il TQ-I-K T (I:HT tl-I--9H 91:91" Q, erit qu
-l-AÉ11::AZ51-I-24HQ-l-s2EKq-29TQ:AZq-I-24Hq-F-291ïq
-I-2EKH-29Kq .- (2911 (14-291; q) - 29 r (1:42 114-249 H- i

294a-49Fs:.4z44-aez.q-.4erq,:2.42q-49rq. Unde
h efficitui dB q-I-ZAE’i-1-49TQ:ZAZQ i. e.:ISummae’quadrao

n torum chordsruml dB, JE,» quae inter se anguleux! rectum
officiant, si. adiicias qmdfuplum quadratum rectae 6T inter
natrum etlpunctutn intersectionis qhordarutp contenue , effi-

x

m i T



                                                                     

engin Txn’r xus. 5379
Circulum ehîm ARIA contingat aliqua recta EZ

in puncto B, et a pun cto B ducatutmliquà recta dB
secans circulum A3121; dico, angulos, quqs fait.
Bd cum. contingente EZ aequÀles hesse angulis. in al-  
ternis segmentis circuli, hoc est angulum quidem Z34
àequalem esse angnlo in segmente 8.441 commun»,
angulum4vero, ABE aequalem esse angulo in segmente

AIE constitua-o. ’ V

e L Ducatur enim a B îpsi,EZ. ,ad rectos angulos .BA
(Ï. 11.); ’et sumatur in circumferentia Bd quodlibet
punctum T, et iungantur A4, .41" , TE. ’

Et quoniam circulum 14de cantingit aliqua recta
EZ in B, 2a contactu autem ducta est tangenti ad
rectos angulos BA, in BA centrum est circulî ARIA
(HI. 19.); ergo angulus AAB in semicirculo consti-
tutus’ rectus est (HI. 31.); reliqui igitur BAA, AB4
uni recto aequales sunt (1.4 32.). Est autem et ABZz
reclus; ergôeABZ aequalis est ipsis BAI, A34].
Commuhis auferatur AB4 ; reliquus igitur ABZ Lan-
gulus aequalis est angulo BAI] in alterna circuli’ segÀ.
mento. N Et .quoniam in circula quadrüaterum est

bietur duplurh .quadrazum diametri. Et similiter in fig. 275. .
b. erirdB q:JP9-I-BI’97-2JI’X ne (Il. 7.), a: 4-Fx ra
:Ill’Iq-qu (Il. 6.), adeoque 413 qz’drq-ç-quÀQ-ZJHF

2Hrq. Endem’que modo Aquzrq-a-Fqufwchwmrq,
(Inde dcindo relique codent mode conseqnumur ac in fig. 273. a; I
Denique observnri poum, casu fig. 273. à. aise arc-nm .4114
-i-BÊ:Aztd4-JZ: aemicircnlo, i. e. circumferentils .444
q-BE signal semîcirculum efficere, adeoque miam reliqùu
sibi oppositas circumferemiu AB4-JE simul àequalel eue
semicirculo, «au autem fig. 275. b.-eose oircumforemias .424
--ZJ i. e. AZJ-BE: semicirculo; vel miam circumferentiû

l
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380 4 nLnnmn-onun
’ui ënel à! guéai? Œménlwçôv être; a; .4de, ai

(influentes! «dans? symiz’m e 8410M âgfiaîç faon 62017.

Eiohl 833 nul ai aïno dBZ, ABE 311011! o’gâaîc î’oar

ai 0’599: 6nd ABZ, ARE mis ’Ümî 3A4, BTA î’oou

dolai, «Je: a; Ünô ABAA ni 6nd ABZ ’êôsîxân ïaq’

lamai à’ga si 6nd ’ABE ni à! 197 êvuMoËE me? 5:65:10!)

qpfipœu I193 4117B, 7?? 6nd AFB yœm’ç, écriai 1’61].

rEoîv d’oc: zoulou, mi 1d éEæfg.

. IlPOTA-ZIZJ 17’.-
v. ÎEnÉ :mig (bâclons eüâelœç ygdtpm mémo; andalou,

Jezépwov giravion! 117ml (a? âoûaz’ayy ywàu’gz 6.150117905qu.

JUI-FBEÀTJBd-I-JZ: (semîcirculo. Cf. Gregorîi a St.
Vincent. de Quedrat. Circuli L. 1H. Prop. V77. Carnot. de la
Corrélat. des fig. de Géom. p4. 98. sqq. et Géom. de position

9. 132., ubi ramer: falsa est; observante Pfleiderero, proposi-
tionis venuncîatio; Gilbert. IlGeomen-ie p. 575. sqq. et van
SwivndeneAnfangsgr. der Mefsk. p. 506. sqq.

[PROPOSIITIO .xxxn.
(lbs. 1. Distingui debent, ut Clavius, Borellius, Tac-

quet et Coëtsius monuerunt, duo casas , prout recta Bd ipse
ad rectos angulos est rectae BEZ; aut non. .Prior quoque
nihil difficultatis habet. 7 ’ V

Cor. 1. Angulus, quem recta circolum contîngens cum
recta secante cjrculum in puncto contactas prioris recrue effi-

. I cit, dimidius estlangnli ad centrant segmenta cil-coli ad eau-
’dem partes mima insisterais (HI. 20.). I  

Cor. 2. Si recta ducatur, que puncta contactas anal-nm
rectarum circulum contingentium coniungit, Ïecta haec inncu
angulos cum maque contingente squales-officier. Quorum
si marque recrue ait, ldeoque contingentes parallelae (I. 28.),
recta iuncn erit (fientera: (1H. Il; Cor. 2.): sin nutem hi en-

e .
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141de, oppositi eius anguli duobus -rectisnnequulee
sunt (1H. 22.). Sun: autem et ipsi ABZ , dBEduo.
bus" rectis aequales (1.13.); ipsi’igitur ABZ, JBE
ipsis BAA, B121 aequales sunt, qùommiBAzI ipsi
ABZ ostensus estiaequalis; reliquusgigitur ABE an.

- gulo ZIFB in aftemo circuli segmenta APR aequalîs

est. Si igitur circulum «ne. * ’
f

P R O P 0 S I T- IIO XXXHL (Fig. 275.)
’Super data recta describer’e segmemumeîmuli, en-

piens angulum aequalem data angulo rectilineo.

. 4guli obliqui, hdeoqui versus Imam parte!!! rectee iunctae mi- t
notes duohns rectis fuerint, contingentes ex [hac parte cun-
venient (Ax. Il. vel Pou. 5. L), eræntque’inter se aequales

(I. 6.). ’ ’ . Cor. 3. ln aequah’bus «simulie, enfin une codemque
circula, qua; ad ’extrlemimes dupionr chordamm (Inconnu:
rectae circules contingentes, «squales cum hisçchordisænçu-

los officiant. . ICor. 4. Quum duo circuli,.qui se in panetonliquo con-
tingunt, semper ab une  eademque recta in hoc puncto un...
tingantur (HI. 17. Obs. 2.) patet,vrectam, que par hoccmna
mune contactue paneton! in ducitur, ut utrumque circulum
secet, nous ab iis abscindere, [qui angulos aequalel capiunt,
i. e. similia abscindere segmente. ’ Cf. Pappi Collecta Mathem.
L. 1V. Lemm. ad Prop. VIH. et L. V11." ProP. CH. ci CVII.
vel in Apollon. de Taction. Lemm. VIL et XI. et Gilbert.

A p. 162. ’ I L ’ ’O b s. 2.-. sCOnversa quoque valet. , Nempehei recta cliqua
- circule in aliquo punto.occu11et, a puncto autem occ’ursus

dupant alia recta circulmh secans, eitque angnlus, quem hie
l’ectae inter se officiant, magnolia engulo lin drelin circulî
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i ’ I382 ’ I llLlMËNTpRUIÏ e L
"Etna, flemme: esîâeîa si A3, si (le (Yoâeîna

34:qu esj’âüygupluoç si stipulé se; Il 5d âsi Ënl ni;
ôoâeiosîg 6696(le 12,79 AB yçoËtpou musasses usJ’xÂov, ôt-

16mm) glandas! ÏÛIj’l’ w" ngôg est? T. lH 8è smog

195 F glanda-fiscs (Laid émis! si 6919s; s? épfl).eîa.
"Etna: 919615907 656m, «Ï; Saï ngdîzsjè stanniqu-

Çfig , ml connaîtrai n95; tss; dB 9619619: nul se; 11
amusies "ksi smog 11,5 I1 ywsft’çr t’as] si 6nd BAJ’ 656m

Ego:- ËUTÏ un) si 6716 BAI. Kai 95119:0 Œsi ÂÀ and.

cos? A muselas: mule demis si Æ, nul cespsfoûm si
ÀB (fixa mu? 16 Z, sial sifflas dm; ses? Z agnelas;
es? A8 ngôç 6919029 si ZH, mû èmçesîxaîcô si HB.

Kui êstel î’os7 Paris! si AZ ès? ZB, aussi Je si Z179

Mo M ai AZ, ZH thiol une ZB, ZH l’au! sial,
au) yœslç’a si 15716 AZH yœsu’q M 6716 BZH il";

’flOËO’lQ 0’590; AH fées; ssj HB il»; l0 d’oc:

Mêmes,» pèsl t9? H, Ütaozsflmu 0è ce; HA, adula;
t yçaçoônevat 1’725! and (lui 7017 B. Feygétpfias, and

fait» 6 AEB, nai’ëneçsüxâœ si BE. ’Estei 013v dn’

dingué aïs JE ôtape’ïgou,.dnô ces? A, psi 11E n96;
ôçââg ses»: si A4, s5 A4 02’905 êtpa’ntewt 101721321011. A

.Est’el 013v nénies: e017 ÀBE êtpa’nzeæèc’ me eüâeïœ

111. and 417’143» mis semai t6 A oignis sis ses! ARE

ulules” (lainai si: eslôsîot si 14.31); taïga 6nd JAR
ywsiz’a’ü’os; Gal 1s; ès! se; Ëvœllaîë tflsipau fuyiez tsi-

Ûnô AEB. 7A1]? fi 137:6 4113 fifi ’stgôç 197 P émis!

usinant), prier recta circulant in puncto occureus continget,
quad facile demonstrabitur, sumto remaria. Hiue couse-
quanta!

canonnas ducetur alia recta circulum sceaux, sitque angulus,
- quem la.» rectale] inter se efficiunt, aequlh dimidio lugulok

s
O

Cor. 1.. Si recta salique chaula bectant, et e puneto v
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I Sit data recta AH, datus-autem angulus rectili-n

neus ,ad T;’oportet Süpêf dâtà recta 4B describere
l segmentais: tîfcülig ëàpiens angulum aequalern ei,qui l

est a? T. g . Est autëm angulus âtl, F .vel acinus" , vèl «

redus, vel obtusus. l ’Sic primum neume , ut in prima figura, et consti-f
tuatur ad rectam AB et ad punCtùm A, angulo ad
T aequalîs ipse .3114 (I. 23.); acutus igîmr est et
3A4. Ducatur (I. 10.) Îjzisi AA ab puncto A ad .n
rectos lingules recta 14E, et secetur A]? bifariam in  
Z, et ducalur a puncto Z ipsi 113 ad rectos angnloe
recta Z11, et. langatur H3. Et. quoniam .aequalis
est AZ ipsi ZB, communie autem ZH, lduae A3, ZH
du abus ZB, ZH aequales saut, et angulus AZH A
angulolBZH aeàualis; bâsis-igitur .AH basi HB ae-
qualis’. est (l. 4,); Ergo centre H, intervallo veto
HA, circulas descriptus transibit et pet B. Desctî.
batur, et! si: ABE, et iungatur BE. ’Quofiiam igi.

. tut ab extremitate A ipsius AE diametrî ipsi Æ ad
rectOs angulos est 114, recta A4 contingit circultith
(HI. 16 )v .Quoniam îgitur circulùm ARE tangit.
aligna revu A4, et a contactul ad A in circulum AEB
ducta est aligna ’AB, angulus AÀBoaequalis est an.
gala AEB in alterna circulîrsegmento (1H. 32.) Sed
4.43 angulo ail F est aequalis; ahgulus igitur ad F.

I aequalis est. angulo AEB. Super data îgitur recta

gal lcentrum segmente citeüli ad eudemnpanes sunna insistenti,

pria: recta circnlum manager. c V .
nCor.,2. lSi duae rectae,- quercirculo occultant, cum .

aborda, quae «cursus, pluton Iconinngit, aequales angulos ex ,
eaâem parte fadant, nua autem man; circulum contingat,
alter: quoque cum continget. ’
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l î’os;° and, 91969 tu? T 0790: ywslfœ l’an 13012 ni 6nd

AEB. ’Eszi mis (lofieîosig taïga eüôsz’ag ÆQJB quina

. mâles: .yéyganirm ce; JEB. ôsxôiasslov infinis! vis!
153:6 JEB l’ami si Joôsiosi ni smog il]; Î.

’JUwË ôsi dpfisi è’ow si smog ce; P nul (Nov son)

’ mils? ëgü «mis JE 79(1st «aurifia zoulou Jexéissslov

7057m1! l’ami wsi ngôg si? F dçâfi. - -2UWEGŒdTœ 7429

l m5117 cg" 717969 qui F 69.977 yœw’a l’as] si 6nd BAL],

0;; ê’xu" Gal «Isis damions nattaygaçosiç , seul cuisinât»

[si-JE 6710: aussi 16 Z;, nul sténos,» psy se; Z, ôta-
nsipun Je ânes-.5990 mis! ZJ, ZB, uüulog yeyça’rpâ’œ

É AEB. ’Erpémnœr taïga si JJ giflait: ces? JBE
scindas), (lui 16 ôqâsivlsîvœt mis! nçôg 11.5 J ronflas.

Kul l’os; émis! psy 6nd BJJ jumbo ni ès! 193 AEB
çyfimtt, demi 7&9 seul mimi ëv-siiuzvflùp mica.
leÂoË sial aïno BAI si ngôg tqîlI’î’as; émis). Karl

si en! 197 JEB 1,4095;th taïga l’os] gord suintais 71,5 Ils

yéyçantàt 07904 miles! 371i mis JB quipos usiniez; 16

JEB, (lexôpsslov rendus: ïasisl anode cg? Î.
’JÂloË ôsi si smog «,6 T éiafilsîu être) , nul umla-

onïsw «fini l’os] n96; ni JB alliait; nul wifi A oy-
k pâtis si 6nd BJJ, tic è’xet on mis Œglmg statu-A

yg’uquiçhual ni JJ 7:96; demis sixôw si JE, ml
capsioôw mil"! si 14E au. naze? t6 Z, ml cfi JB n96:

Cor. 5. In eodem circule au: in circulât «(pedibus si
1a extremitàtes aequalium ehordarum ducautur recule, que

"aequaleslcum illis ad easdem partesmguloe efficinnt, arque
une ductarum circulum, ad quem dueta est, continget, cou-
.tinget adam eltora «un; Id quem fluet. est, circulum. 4

Ç or. 4. Si duo cireuli in puncto aliquo convenaient, et
"en pet illud punctnm commune ducte ab attaque usinent:
simili: abseiqdat (e diversis rectae partibus, signidem ille cit.
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JE segmental): circuli descripfum est AEB, capiens
angulum JEB aequalem data angulo. ad F.

Sic ’deînde angulus ad T redus; et oporteat me...
super JE describere segmentum circuli, capitans an-
gulum aequalem angulo recto ad F. t Constituatur rut-1 a
sus angulo ad T recto aequalis BJJ (I. 23.).ut in
secunda figura, et secetur JE bifariaxn in Z (l. 10.);
et centra Z, intervallo Vera alterutra ipsarum AZ, »
ZE. circulus describatur AEB; contingit igitur recta
.44 circuluxn ARE, quod rectus est angulus ad J
(HI. 16.). Et aequalis est angulus BJJ angulo in
segmenta AEB. rectus enim et ifise est in semicir.
cula consistens ([11. 31.). Sed BJJ fangulo ad T
aequalis est; angulus igitur in segmenta JEB acque-
lis est angulo ad F. Descriptum est igiturlirursus
super JE ’segment’um circuli AEB, capiens angulutn

aequalem angulo ad F.
Sit denique angulus ad’I’ obtusus , et constituant

ipsi aequalie ad rectam BJ et ad punctum angulus
BJJ (I. 23.), ut Lin tertia figura, et rectae JJ ad
angulos rectos ducatur JE (l. 10.) , et secetur rursus
A]? bifarîam in Z, et ipsi JB ad angulos rectos du:

culot e divetsisl puncti communie partibus seceu ex adam
racine parte autan, si il]: circules ex cadem’puncti communia
Parte scat), circuli in hoc puncto se contingent. Qubd de:
monstrebitgt, dans recta, que unaus hotum circulorIIm in
isto puncto contingat. Bar enim, ut facile patet, contihget
est... alternat, bine circuli se contingent (Obs.5. ad m. 18.).

PROPOSITIO XXXlll.
.0125. Duo tuuum, mutons: Rob. SimsanÊoesm distilla



                                                                     

386 l ÉLIMINTOIUH a .
dçâdç 051mo w; ZH, uaïînsëæüzôœyfi HB. Kuî 3ms; iræ

M 22m 5012N AZ 11? ZB, mû honni ZH, 0150 fiai *
ai AZ, ÎZH ôvtû TaïçBZ, ZH î’tmà m’ai. au!

glandé 1; dm; AZH 7mn? c9? 15916 BZH ïoær 4505049
59a AH fléau 77? EH l’an écriai.  0 0790: uéwgcp .

l pin! .197 H , ôluauipun 6è qui 1111,. hâlas ygatpé-a
pava: 9756: ami ôte? c017 B.V ’ngëoâwhïg 6 AEB.

la) Anal qui AE ôtaya’ægtp dn’ 6:3:an n96; dgôcêg

inmtj 44.4, A4 d’en ëçodvnewz me? AEB mî-
ulov. Kai dard zig mue? tu; A ênatpfig 847,?sz
43’ d’oc 6nd BAA panada 1’09; ËOŒÏ en; êv êvaZa

ME 101i téflon guipent 195 AEB awzmomévy yowz’ç.

243.10? à 15m3 B114 7mm» 77? ngôg 197 T l’en] Ëazû

au? o; à! 797 116B (figea ryoiyau yww’a à»; Sari 11;
n96; 295 F. ’Eni flic 07942 000610179 çôâelÎag zig AB

yéygurnm TMHG miniez; r56 A93, âszôpwov noria?
km! 17,95 n96: ïçî I’. "Once è’ô’ez nuoient.

HPÛTÀÊIZ 119”.
’Anô mû âoâe’wog mission quipo; ,a’tpelew, âc- ü

161161100 ywflll’d’l” âme: ni 6008107] 700719: eæîôwygémmp.

gaudi cum, prout angulus dams vel rectus fuerit, val obli-
quai. Et, si recta: fartât, sufficit cum Clavio on: Rob. Sim-
aon. nemicirculum super data rectn describcre.. Ex bis ntio-
nibqs Rob. Simson. vulgarém demonstraLionem ab imperîto
cliqua de’prnvatnm puur. Caeteljum paullo’ diversam solutio-

’nem lattent Campnnus, Clavîus, Peletariul, Borellitu, qui
nempo unau: 4B, si ugulus datas obliquua ait ,1 mon bise-
«tu, pçc nqrpendiculum super ca etigerejubent, sa! au! *B
aligulum ARE-:345! conatituunt, quad, ut facile picot.
eodcm redit. In golutione Euclide: onendendnm «au; quad
Tuile fini potCSI. "en; 2H, 4E nacesurio convenu. In-
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t’ann- ZH, et iungatur H3. Et quoniain rua-sué ae-
qualis est AAZ; îpsi ZB, et Communie ZH, dune AZ

ZH duabus EZ, AZH aequales ,sunt, etangulus AZH,
angulo BZH aequalis’; basis igitut AH basi EH ae.
qualis est (la 4.). Ergo circulas tentto ç intervallo
vero HA, descriptus fransibit et pei- B. Transeat t
ut AEB. Et quoniam dîametro AB ab unanime
and rectos angulos ducta cet 11A, ipsa .AA cantingit
circulum AEB (HI. 16.); Et a contactu ad A fluera
est’AB; Êrgo angulus BAA aequalis est anguloicon-A
sütuto in alterna circuli segmenta A613. Sed angu-
lus BAA 31131110 ad I’ aEquàlis est. El angulus in r
segmento)A93 aequalis est angulo ad I’. Ergo super
datam recçam AB descriptum est segmentum circuli
A613 , capiens angulum aequalem angulo ad F. Quad

Oportebat facere. ’ . ’

P R O P OIS Ï T I O XXXIV. (Fig. 276.)
A Idato circulo segmentum aufene, capiens angu-

lum aequalem dam angulo rectilineo. ’ ’

signis 1min: problematis ulus est Solvendîl quam pÎurimîs ’

problematibus v. c. in iis, in quibus trianguli alicuius dola
scribéndi buis, et angulua basi oppositus dantur, vel ex and!
charivari possunt.’ Tutu enim, si gliud adhuc nianguli cle-
mentgun cognituxn fuerit val gala-alias, si alia adhuc datera
minatio accesserit, que ,cum istis coniuncta ad efficiendum
triangulum sufficiat, facilis pleruinque erit tnianguli Icon-
structio. Exemple habeutur in appendice ad Data Euclid. 06..
a Schwab. Protal. 2. 5: 25. et in append. VÇrsiçn. Germnu.
Louer. Phnom Apollonii Probla l. 5. 15. Caeterum aliam ses h

l
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J’Ecno É 000d: dans 6 ABT, 1; Je 60881011

r 1797111 wôüypafipos 9; agada-w; .4- 651 81) (inti tu?
ABT Mulot; quipo; aiguisiez, âsxôpwov ywviuy î’omr

l zy’ Jaâqloylyuvü; eâôwygdpwp ni M69 c9? A.

."Hxâai mû ABT «1510.01: êqzamopéw; 1; EZ une;

. 16 B quelov,’ual (marsouin: ngôg zfi EZ cum-i9:
au! «la? n96: mimi armai? 195 B ni 71969 195 A yœviç ,

ïooj û 6nd ZBF. A ’
’Emi 047v m3110!) nô ABT ëcpénwtm’ us et;-

s’ciu 9; EZ, au!) 8nd 559i: zani 16 B ênaqnig ôtijx-tm

BI” 1; 6nd ZBP Jeu 1’07 étui mien! 155 BAT
lvalldë Çfiîifld’tl ouwowye’vy ymwîgz. ’AÂJ.’ 7; à").

AZBI’ cg" 1:96; 195 A êtniv îmr and 9; à] ce; BAT

âgé: quinone îmj 301i n96; a]; A yawlç. q
l ’Anô tu? 60015on aigu .uüulo’v cm? ABT www:

âmyiçfizau 16 BAT, 8610214on 70171114! ïoml tfi Jo-
ûeloyl renié; üâvygéppço mg" nçôg 797 A. AOnse

i’âu nominal. V i
111.50 TAXIS u.

A’Eoîv êv ambigu (Mo camaïeu cévaow alliions, c6

fini) tu?» "fg [mie zpypdzwv neecexôywov 69190705-
æuov ïooy fini 5916116 145v flic édens cmmîzow ne-
(nexopëælgo dëôoyœwçt.

lutionem uhui’un promenade haha: ThonÎ. Simpmn. Elem. DE
Geom. B. 5. Probl. XXII. innixnn Cor. 6. ad HI. 31.

’PROPOSITIO XXXIVÜ
0l". Huit" quoque «problunntil i: mus (acinus expe-

diri poum, quo angulus dans rectus est. Tarn nempe nihil
que en. mon contingente, sa! quaevis circuli diamant pro-

V podium officit. Mia adam problematis lolutio peti potes: a:
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Sit dams cil-calus ABT, dame veto engaine recti-

lineus ad A; oportetla circula ABT segmentum au,
ferre, capiens angulum aequnlem data angulo reèüünea a

l ad 4’

Ducatur recta EZ circulum. ABT contingens ad
punctum B (m. 17.), et constituant ad man: EZ
et ad punctum in en B’angulus ZBT aequalio augula

ad 4 a. 23.). . ’Quorum igitur circulum ABT contingit aliqua
recta EZ, et a contacta ad B ducta est BT; angulue
ZBÎ àequalis est angulaconstitutoqin BAT alterna
segmenta (HI. 32.). Sed ZBT angulo Id A aequalis
est; angulus itaque in segmento BAT «quam est

angulo ad A. * q’A data igitur circula BAT segmentant ablatum est
BAT , capitans angulum aequalem data angula recti-
lineo ad A. Quad oportebat fiacre.

P BOP 0 51T 1 o xxxv. (Fig. 27.7.)
Si in circulo duae rectae sese accent, rectangulum

conœntum sub segmentis unius aequale est .rectangulo
sub alterius segmentis contenta.

à 1H. 20. sufficîet nemye ad centrum circuHœonuit’um unau-v

Ium duplum oins, qui dame est; El, quam pununt nul-
luin doterminatum ,in chaula data lacam obtineat, vel,’ quam
infinite Tvariari posait situs anguli ad centrum, qui «lupins si
anguli dati, pater, navam midi posta detormimtionem, V. 0-
si qui: iubeat, ut recta B? pataud. si; ahi tout: chue.

T 111090311110 xxxv.
03’s. 1. Distinctio caluum plenum in en: instituendn.

I
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’ 390 . ’ etnmeuronvn
’ ’Ev 7029 tu? régala 195 ABTA déc éthicien aZAT,

Bd zegwë’twoa’u dllojlag and t6 E cryptent» 257w

au çà 6m; euh! AE, ET negtexo’pwov 693071:50:04!
.ïoov 501i 797 ünô fait! JE, EB nègteppëwçv 01h

âoyœm’tln. ’ a
IE2 phi 017v Bai AT; BA ôta? 1017 us’wçov m’ait.

(3915 76 E 5251119012 sima To17 ABTA 4";sz çooweçôv

au: Kami 060157 705w AE, ET, AE, E3, nui tu;
6nd euh! AE, ET negzexâpevow 691907de04! î’oov
5012.,ng 47716 raïa: JE, EB negzaxope’th) o’gâoyœw’lp.

W Mû 5211100054! (W ai AT, AB ôtai 1m? us’wgov,
ami eZÂn’rpâw tu; m’wgov me? ABÎA uünlo’v, ml

3’010) t6 Z, mi 02’716 1017 Z en fait: AT, AB 611’-
âet’ag méfient oZÏZÜwoav ai ZH, Z9, ami ëneÇeÔ-n

lamant! ai ZB, ZT, ZE.
A Kal fuel eüôeîoî tu; du)? mû zëwçov a; ZII 66-2

ôeîé’y rave: Mû ôtai mû m’aiment) c127 AT ngôç demis

zénana, guai 61’104 Tav’wjti Œéjnlel, à»; taïga fi AH qui

HT. ’Enei 0171! 6608m 7; AT ténomaz de pâti in?
«and et) H, ais 6è rhum «au? r56 E, 26 âges ômî

tIËW’AE, ET mutezôpwov 6919070;on paroi un?
dm; nîç HE qezçayw’vov î’aov être! tu? and en];

ET. Ilgoçzeiofiw uowôv ’56 dm; mis HZ° 16
taïga 6nd 7077 AE, ET parc? ŒaÎfl dard 10747 ZE.
HE î’ooy 5’071 woïg dard 7074! TE, HZ. ’Alloî vois

- Ve! 1) attaque rectarum circula inscriptan par centrant
transir, vel 2) alterutra tamtam, vel 5) neutre. (hmm 2.
umissum assa a’Theoue bina dubio, queritur Rob. Simaon,
xleque enim id ab (Euclidetfactum vidai, haberi enim cum
casum 1. omnium facillimum, et in sequénte proposition ne-
pantin) demonstrnre «muni, quo recta par commun trinseat.

r
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la citculo enim ABTA dune rectae 11T, Bd «se

secent in puncto E; dico rectangulum sub AE, ET
contentant. 364111316 esse .rectangulo sub AH, EB cou-

tenta. I ’ ’
Si igitur AT, Bi! pet centrum transcant"(Fig.

277. au), ita ont E centrum ait circuli ABTA; mani- ’
fesuun est aequalibus existentibus AE, ET, JE, EH,
et ipsum sub AE, ET contentum rectangulum ae-
quabe esse rectangula sub AE, EB contenta.

l Non autem transeant AT, AB pet centrum (Fig.
977. 13.), et sumatur centrum circuli ,4de (HI. 1.),
et lait Z, et a Z ad "AT, A3 rentas perpendièulstes
ducantur ZH, 26 (I. 12.); et iungantur ZB, 2T,

z];t , . . . - a k hEt quoniam [acta aliqua ZH pet centrum rectam
aliquam AT nant per centrum ductam ad rectos scout,
et bifariam ipsam’secat (HI. 3.); aequalis igitur A]!
ipsîq HT. Quoniam igitur Al’ tsecta est in aequatie
qu’idem in H ,. in iuaequalia vero in E rectangulum

sub AE, ET .contentum cum quadrato ex HE ne;
(111318 est quadrato ex ET (Il. 5.). Commune aride.
tu: .quadratum ex HZ; rectangulnm igitur sub AE,
ET cum quadratis ex ZH, HE-aequale estiquadiratis
ex TH, HZ. Sed quadratis ex EH, HZ est aequale

Et habet omnino’ eum casum Campanus, qui cum demie pas

rite: ac Clavius, Henriou., Coëtsius, Plsyhir. et Rob. Sim-
son. in duos casas particulares distinguit’, ïprout nompe’ en.

que pet centrant transit, alleram bifariam dividit au: non.
Indus denique casas ab üsdcm facile nanan... ad sacundum.
ducta nempe diametro par punctum, in squamule restas, qua.



                                                                     

’ l t ,stzus’uronan
ne: 02m; «me EH, 11221000 êoü a; dn6 p.79 ZE,
«mît; 6è 0&6 0071! PH, HZ i000 étui 706 dm) tufs
ZT- 76-65941 6706 10311 AH, ET 10206106 (1’906 ciel
ZE î’acw ,ëo’rl vçï’q’nô en]; ZT. "En; 6è i ZT 93j

* ZB. ’06 02’905 6756 1054! AE, ET [and 001? 04’706 mie

EZ kami-sati 196 dual Œîiç ZB.;Atal ce? 016003 Je) and

16 67:6 euh! JE. EB MGTOE 1017 6706 mie ZE ïoav
êo’ü 155 05706 Tîîç ZB. I’Eâu’xâ’); de (in. nul 06 6906

euh! AE, ET peut) (:06 dn6 mais. ZE l’eau être) ce?
(2’716 zig ZBt ,06 des; 67:6 TuhflAE, ET Merci un?
dard «zée ZE ïacw 3012 196 6706 talai AE. EB par) me?
aïnô-vtnîg ZE. .Kowôv 602779601900. 76 05006 zig ZE-

Âomôv 02’900 16 6706 :0034! AE, ET negtsxa’yevov. 69-.

1907604011 î’aov ëowl 097 6&6 00741 41E, EB engagea
mais» ôgâoywvùp. ’EoÏw 02’004 à! adulte, aux). 103 éëfig,

I IIpoTAzsz’ 15’.
a" ’Eoîv zoulou Ânmzîfiw QTfMGÎOG’ êmôg, ml dal

«60017 70969- 0670401510107 magninwaz 666 60mm.
ami ’Iî statufiât! 05507,17 061! 3610.00, ai, 6è âqm’zmjeav

non’per centrum ti’anseunt , se internant. Allant haine prae

posidonie demonstrationem vide apud- Grüsom: AbhanledeI
K25nigl. Gesellsch. der VVissensah. au Berlin 1814-1815. p. 56.
Generaliter, observante l’fleiderero, omnium casuumIdemousn-n

- tiones derivËu-i passant ex sequente ’propasilîoue, que vicissim

ex nastta bac deduci potest: Si qua recta circula inscripts
in puncto aliquo secetur utcunque rectangulumïeius partiaux,
nua cum quadrato recrue," quae e centra ad pîlnctum «adonis
ducitm’, aequale ’eSt quaduto radii. Cf. Gilbert. p. A357. et
559. Alii aliam Prop. 55. a: 36; enuncî.tionem«et demanstn- *
tidnom e doctrine de triangulis Similibus petuht v. c. Whistoa.

l t
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quadratum ex ZE (I. 47.), quadrltîs «raïa: TE,
HZ aequa’le est quadratum ex ZTLI.47.); rectangulum
igitùr sub AE, ET cum quadrato ex ZE, .aequale
est quadrato ZT.- Acqualis autant ZT ipsi ZB. re-l
ctangulum igitur sub 11E. ET cum quadrata ex..EZ
aequale est quadrato ex ZB. y Ex eadem rational et
rectangulum sùb JE, EB cum .quadrato en: ZE ne.
quale est quadrato ex ZB. Ostemum est auteur et
redtangulum sub AEh. ET cum quark-am eleE ae-
’quale esse quadrato ex ’ ZB; rectangulum igitur sub

’ JE, ET cum quadrato ex ZE aequale est rectan-
I gqu sub JE, EB cum quadrato et ZE. Commune
’auferatur quadratum ex ZE; reliquum iglou sub AE.
ET contentum rectangulum aequale est ("magma sub
EB contenta. Si igitur in, circula etc..

P P. 0 p o st T 1 06 xxxyr. (Fig. 273.)
Si extra circulons sumatur aliqupd punctum, et ab

eo in circulum cadant duae rectae, et ana qnidem
earum secct circulum ,h altéra vero contingat; erit te.

v apud Tacquet in HI. 35. et (Costume. Vid. ad V1. 16..ct. 11.

Obs. 6. 7. L
Cor. Si racho quotcuuque circula inculpa: se in un.

eademque puncto intersectant; rectauguln sub segmentis cairn;

que earum inter se erunt aequalia. q x
Obs. 2. Clavio manants conversa quaqne px’apaaitiOnh

HI. 35. valet, quad facile, descripto chaula, par trie que-
cunque parlota extrema quatuor illarum segmehtarum, par ah?

Jurdum demonstrstur. En contras, que in pueùdente cura!-
.. lan’a continuum, propolitio gemmant converti acquit. Con-

narium and: Gilbert. l. c. p. 565.
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- 394 . I gtsuîen’roauu
8010:4 16 47716 67.719 107g 1814410170779 7071179 511606710-

Âapfiavope’wzs [0000736 1017 1e 07700700 106 197c 7009107;

wsgtms9st’ug 70091071670570? 696070517001 7’060 197 0571:6

"je 57007701070607]; 181905741190. ,
Ktlulov 7029 1017 ABT 071150000 1s 017105704! 61169

16 ’J,’ 10:1 07706 1017 J 7196s 167 ABT 717702.04! 0909-.

31171101070070 6170 0606m; ai JTA, JBf ml ai ne?
* JTA 71070018500) 16v, ABT 11711011.. 7; de JB ëtpœ-

nst’aâw’ 15’707 610 1617706 1071i AJ, JT ne9tsxope’yov

69190yw’wov 7’001! 5011 107 6716 1179 JB 10190705007.

l1*! (2’904 JTA 77’107 6’102 1017 706011900 030127, 07 017.

"Etna; 7196109040 du)? 1017 15121900, nul 60140 16 Z
07.501901! 106 ABT 11777.00, nui ênsÇeüxâm 77 ZB’

691907 402’904 50170 7; 17716 ZBJ. K01 57107 5000.";

I - .7 v. . a t r f a p11T 67100 ŒGTMTOM 7m10: 1o,Z, 7t9ogzcst10u 6è «Un;
a; TJ: 16 6’90: 6716 1077 AJ, JT 100166 1017 6716 117g
Z!1 7’000 301i 107 037161179 ZJ. 701] 6è ZT 1:17 ZB’.

06 64’900 17706 10h! AJ,VJT p.910? 1017- 03716 1179 ZB

70005017 197 07716 117g ZJ. To7 6è 0’716 de ZJ 7’007

y 5017102 0’706 1070: ZB, ’BJ, 69497) 7039 6716 ZBJ-

16 6’90 77706 1031i AJ, JT [and 1017 67161179 ZB
7’001! sati 10îg 0’716 1077 ZB BJ. Kowôv 60077917030:

16 :6776 17k ZB. 3.077064! 0’790: 16 6716 1071! AJ, JT
7’007 8017 197 07’706 17]; JB êçomwpe’mzç.

1

l
. PROPO;SI»TIO XXXVÎ.

A .Obs. 1. Ad generalem rei,demanstrntionem, observante
Plleiderero, adhiberi potest etiam haec prapasitio: si ad pun-
ctumt aliquod extra eirculum in recta circulum accents e centra
ducatur’ recta, ’eria rectangulum ex integrs tenuto et parte ains

exteriore, une cum quadrato radü, aequale quadrato rectaa e
centra ad illud punctum ductae. Cf. Gilbert. p. 557. et 359.

I
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ctangulum. euh tata eecantè et exteriôre segmenta in».

ter epunctum et convexam circumferentiam cantentum
aequale quadrato ex contingente. ’

l u
Extra circulum ABT èumatun àHquod puncturn d,

et à A ad ABT circulum culant duàe rectae 4121,
dB, et ipsa quidem AFA secet circulnm ABP, ipsa
vero dB contingat; dico rectangulum sub AJ, 4T
contentum eaequale esse quadrato ex dB. Ipsa igitu;
JFA vel per centrlim transit vel non. l

Transeat primum per centrum: (Fîgf278. a), et
sit Z centrum circuli ABT, et iungatur ZB; reclus
igîtur est ZBJ (m. 18.). Et àuoniam reçu Aï bi.

fariam secta est in Z, adiicitur veto ipsi T4; rectan- r
gulum sub A1; 41’ cum quadrato ex ZF aequale
est quadrat’o ex Z1 (Il. 6.).; Acqualis autem ZT
ipsi ZB; rectangulum igitur sub AJ, 4P cum qu:-
drato ex ZB aequale est quadrato ex ZJ. Quadrato
veto ex Z41 aequalia sunt quadrata ex ZB. B4 ,
47.), recrus enim augulus ZBJ (111.180; rectangulum
’igitur sub AJ, AI’ cum.quadnto ex ZB esquille est

v quadratis ex ZB, BAI Commune anfentur quadra-
tum ex ZB, feliquum igîtur rectangulum pub Je].
AF aequale est quadrato ex contingente a

Cor. 1. Si ex eodem puncto extra circùlux’n ducintur
plut-es rectae, que circulum seeant, technguh’ in?) muqunquù

arum integra et parte eius exteriore into’c se huai agnelin.
Qundvis enim eiusmodi rectangulum negundo est quadrito can-
tingemis ex isto puncto ad eirculum fluctue. .Cf. Clivius,
Tacquet, Gilbert nIii.

Cor. 2. Unamque propositionom Il]. 35. Cor. et "1.56.



                                                                     

396 - ELBMENTORDM
n ’JMOË à) t; .4114 po) gava) au); 1017 uéwgov un?

ABT uüulov, qui ailàj’qyâœ ’56 us’wgov ’56 E, mû

dm; c047 iE à!) niai 41’ uâûezoç fixûœ 1; EZ, au)
êmÇmÏxæf’wmæl ai EB, EF, Ed; 0’919?) oïga êozëv fi

’ 67:6 EZd. Kai 5758i «Maté us ôta? un? uëyïeov a;
EZ eûâaîa’v miam Milo? 101") 106’12’5900 nia! AI’ nçôg

691M; vêlant, and (fixa aüzûv Taper-7; Az 0’590; 15

ZF être)? hm. Kayl étal afiâeîa AI" zézmwz
ôlxu novai c6 Z (musical, noécxslwa 6è aüæy’ 9; Fde

ce 0’590: 6976 107v Ad, dl1 perd un? 05756 wis- ZF î’mw

étui 793 dnô mis Zd. Kowôal 7190922510194» 16 aîné mis

ZEO 16 0’590; 6736 1151! dd, dF perd (mW-dm; 1071! TZ,

ZE, ïaov àni mais ciné 1154! dZ, ZE. ’AÂM roîg
dnô 107w TZ, ZE 2’004! «a; 42’716 11,79 ET, 694M 7029

a; 17m; EZT yww’œ’ mais 8è dnô 15057 dZ, ZE i’oov

501i tu; 12’756 anis Ed- 16 taïga 6nd maïa! dd, dF une?
106 dnô M9 ET 1’001! ËO’TÏ. 793 029:6 Tif-ç Ed. 3qu0.1:

9; EF 1;? EBe tu; taïga 177:6 raïa! 1d. dF paca? cm7
dard 21k EB ïaov étui wifi «7nd mis Ed. Tçî 615 «inô

zig Ed î’cm étui rad 05916 maïa! EB, Bd, .6901) 7039
pi 1311:6 E,Bd yww’w 4:95 0’590: «En; maïa! ild, dF paca.

* :106. aîné flic .EB i’mw 505i mais 057:3 W57 EB, Bd,

Cor. 1. uno enunciato cômprehendere licet. Nompe, si a
puncto aliquo cive intra sive Extra circulum sito ad circulum
ducautut plurent tectae, que cum accent, rectangula e Par-

’tibus cuiusque 83er intei punctum ;et circulum compre-
hensis velum aequalia. Et Forest. ipse. etialm HI. 36. sub hoc
enuncieto, val sub Cor. 1. compfeiiendi: nempe, si recta in!!!
non secet circulnm, sed contingat, duo sectionis puncu in
unum contactas punctum coincidunt, et rectangulum sub par-
tibus inter punctum et circulum comprehensis abit in quadra-
tu]! contingentis, [quod observat Coëtsius ad HI. 36. Schol.
2. Petit", qqae ad 51H. 35. Obs. 13e: 1U. 36. Obs. 1.

e I
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v Sed dFA non trament pet cenmlm clrculî ÎÀBP’

(Fig. 278. b.), et sumatur icentrum E, et ex E ad
EAÎ perpendicularlë ducatur EZ (I. 12.), et iuhgan.
tut. EB 5 ET, Ed; tenus îgitur est EZd.  Et que.
niam recta aliqua EZ par centrum rectarn aliquaml
AI’ non pet centmm ductam adt rectos angulos secat,
et bifariam ipsam secabit (HI. 3.); ÀZ gigitur ipsî
Z1" est aequalis. Et quoriiam recta 11’ secatur bifa-

, riam iïi puncto Z, adiicitur vero ipsi Id; rectangulum *
sub dd, dF .cum quadrato ex ZF aequale est quadrato et
Z401. 6.). Communeaddatur quadratum ex ZE;fte-
ctangulum igitur sub Addecum quadratis ex dz, ZE
aequale est qimdratîs ex dZ, ZE. Sed quadratis ex
I’ Z , ZE aequale est quadratum ex ET (I. 47.), re-
culs enim est angulus EZF; quadratîs autem ex dZ,
ZE aequale est quadratum ex Ed (I. 47.).1 Rectangu.
lum iglou sub Ad, dI’ cum quadrato ex EFaequale r l
est quadrato ex 3E4. Aequalis autem EI’Iipsi EB;
rectangulum igitur dd, dI’ cum quadrato ex EB ae-

  qtîale est quadrato ex Ed. Quadrato autem ex Ed
-aequalia suqt quadrata ex EB, Bd (I. 47.), rectus

enim àngulus 131M; tectangulum igitur sub AJ, 41’

eontinentur propositions, uno exiupciato eomprehendi pou
fiant. .Cf. Gilbert. l. e.

O ba? 2.’ Si e puncto date ductae sint duae tantum rectae,
in ut rectangula comprehensa sub totis, et sub segmentù
puncto isti adiacentibns situ aequalis, poterit vieissim par
quatuor ’puncta extrema reliquorum segmentorum circulis de-

, seribi. Circule nempe po; tria 110mm punctorum descripto,’
ostendetut par absurdum, cum non pesse non pet quartum
quoque-transire. Sin autant e puncto data plumes daubas)!-
ctis’ mm, Cor. 1. in connard acquit. Contran’um haha:
Gilbert. l. c.



                                                                     

398 granula-on"!
honnie! dtpg,-99joâq) 16 duo mais EB’ 3»th 39a 16
à"; fuît! dd, dT i’aov étui 155 à"; mis dB. ’Eoîv

fieu ululai), nul e’Efig. ’

IIP 0112421 Ë 1:.
’EoËv nandou hmm] (et «musical barde, 03ml de ne?

UmlÆu’l’v n96; rôt! 501510.04! ngognimwol (Mo Main, and

a; [du «thaïe! répit?) in» méfiant, fi 6è noocnÉMy»,

(là 56 une; fuis 51m flic empaillé]; and mis 31m5:
ânolapfiavope’mç items!) un? ce camaïeu ami mis
«vernis negupegsz’aç l’oov 197 03ml (Mis npognmwoütmg’

’ neogm’mzwaa équidistant 1017 «1530.00.

Küulov 7&9 15017 ABT ellæiqaôœ et onusien) êi’tôç

in; , nul duo F506 91969 16V ABT Wallon agog-
nmze’waav 6’150 «Maïa: ai dI’d”, dB,’aui pâti

dI’d rewrita) de! aduler. a; 6è [dB nçommrtém,
être) 3è 4:6 aïno 115v dd, dIl l’eau 193 aïno mis dBt

Âëyœ ou 1; dB êqzoËneewl 101? ABT Mulot].

ÎHxâœ 7&9 1027 ABT àpanzopéw; 9; dE, and
sîhirpfiœ. 1:6 névrgov (un? ABT tabulai), ml Etna) 16
Z, «a: inagmîxâmoav ai ZE, ZB, Zd’ 1j fieu 15m5
ZEd 0’967; ëmw. ’

d Obs. 3. Si în Hg. 275. a rectam dl consideremus in
hammam rectum Zd, et ZB’, rectum autem dI’ ut differen-
toutim! arum, pr0positio lituus came in quo’que enunciarl
poteau in omni triangule» rectangulo JBZ rectangulum achy-

Ipotenusae Zd et lutrins latter-le ZB summa ac differentia ne;
quatur quadrato lateris alteriun dB’, quad consentit cum Il.
4. Cor 4. Cf. VVhieton. apud Tacquet. ad h. l.

Obs. 4. Purine ea pars Cor. 1., qua une recnrum, que
cireulum «ont. pet centrum transit, ira exprimi poterit: si
(mg. 279. a. b.) ab 11.3qu a trianguli dicuius M4, enim

Il n
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e cum quarlfato ex EB aequale est quadratisleit E1? ,y
Bd. Commune auferatur quadratum ex EB; relia l
quum igitur rectangulum sub 44, kdIl aequale. est
quadrato ex dB.  SiIîgitu’r extra circùlum etc;

P R o P 0 s r’r I o xxxvu. (Fig. 280.)
Si métra circulum sumatur aliquod punctum, ex ’

puncto autem in circulurn .cadant duae recule; et nua
quidem earum secet circulum-, altera veto in eum fine
cidat, sit autem rectangulum’ sub tata secante et ex-
teriore segmenta inter punctum et convexam circum-
ferentiam aequaleîquadrato ex incidente; incidens con-

tinget Circulum. e l wExtra circulum ABT sumatur aliquod punctuih A;
et ex. d in circulum ABT incident duae rectae dlÏd; I
dB , et, ipSa quidem dFA secet circulum, ipsa vero
4B in eum incidat, -sit autem rectanguluin sub .1141,
dF aequale quadrato ex dB,’ dico ipsam dB tontina

gare circulum ABT. l ’ . .
Ducatur enim rectae 4E circulum [ABT cm2... V

gens (111.17), et sumamt centruin cirçuli ABT (in.
1.), et sit Z, et iungantur ZE, ZB. Z4; angulus
igitur ZEd rectus est (HI. 18.).

latere E4, EI’ sunt innequalia, vdemittatur in basin (si opus
si: produ’ctam) perpendiculum EZ, erit rectangulum 94X
4H subisumma et diffeIentia Iaterum E4, EP aequale re-
ctangulo F4X44 sub summa et diü’erentia rectarum Z4,
24 inter perpendiculum et angulos basis interceptarum. CE.
Whiston. l. Ca Hned ipse propositio. codent monente, casu,
qui in figura priori: sistitur, etiam in exprimi potest: si a!)
angulo E trianguli 4E4 demittitur perpendicularis in basin V
.44, eam diYidens in duo segmenta .12, 42; erit rectanguë I
lum sub summa et differentia laurant. E4, E4 aequale re-
ctangulo sub hui dl, et differentia segmentons: buis Il

v
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I Kai fuel a]. dE êtpdneslmt un? ABT mîulov,
d’an; 8è dTAt et; tiges, 13716 en?! 4d, 41" ïmw
t’ai se; ciao mis 4E. ’ intentent (le 1) c6 6nd soir

I 14.41” am e93 ciné «5g dB° a: aigu and süc dB
ïoov Mû e93 dm; mie dB- in?) d’oc: si 4E la; 4B.
"Eau (le and 7; ZElryi ZB ive], 6150 (le) ai dE, EZ
and mis 4B, BZ Îoul sial, ml points mitait! au"?
fi Z4. mon.» taïga si aïno ldEZ 7mm? 197 (inti dBZ
«un ion. me.) Je Mm; 4sz ne»; son.» fi

a tine dBZ. Kai ému! a; BZ êufiuüope’m; alain-21905,
1j (le sa; amphi)? 1017 minium, nçôg demis chu, «zingue
érafler?) êqwinæewt nul un? minous qi dB d’on ërpolnua

en; 2) 2017 ABT, miam. lattoit»: se Jetxôæj’oerat
nui? se nE’V’tQO’V ënl cric 41’ 1’0de 3). v’Eâv d’au

13630.01: nul sol «5,59..
01

1) Pro étra’üètiat .85 Peyruâus 6x Goa. a minus acensera ’
hebet: in! tu and.

2) Verbe inter utiumque Êça’irnflu e Cod. a iure «Midi:

Foynrdus. .1 x5) Verbe: duale): âêlôeazàn’eeraz - 7125746qu Rob. Simeom
il; «litote quodem inscite eddite eue peut. ’

PROPOSITIO XXXVn.
Obsï Est haec propositio couveras Éraecedenlis. Cun-

Paris un aliter duplici mode demonstiàt, 791 apegOgice,
dum samit, ex*ee4lem recue 42 perte eliem contingentent
chelem me, ’v.1 directe, dam nempe rectangulunl e segmen-

l

W
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’Ët quoniam 4E conüngit circulum ABT, secat

autem dFA; rectangulum sub 4d, dF aequale est
quadrato ex 4E (HL 36.). .Ponîtur autem et rectale.
gulum sub 4d, dI’ aequale quadrato ex dB; qua-
dratum igitur ex 4E aequale est-quadrato ex dB, ae-
qualis igitnr dE lineae dB. Est autem et ZE ipsi
ZB aequa’lis , dime igitur 4E, EZ duabus .dB, BZ
nequales sont, et basis ipsarum communia Zd; angu;
lus igitur dEZ angulo dBZ est a’equalis (I. 8.) Re-
ctus autern dEZ; rectus igitur et dBZ. Et est BZ
producta diameter,’ quae vero diametro circuli ad re-
ctos angulos ab exnemitate ducitur Icontingit circulux’n

(tu. 16.); recta dB igitur Contingit circuluin ABT.
Similiter autem ostendemus , et si centrum in AF sir.
Si igitur extra circulum etc.

de eiue rentas confident, quae par ecntrum transit, et ope?
11.16. osteudit, esse qu-l-BZ.q-.-.42q, adeoque (I. 48.) une
gulum dBZ rectum. Caeterum insignem proPositionee 55.-
57. utilitatem , ut par omnem geometrianl, ira maxime in
doctrine de tactionibus habent. ’ l

Cor. Si e puncto aliquo extra circulum duae mm ae-
quales in circulum incident, quarum une ’eum cantinget, con-

tinget quoque altera. Denique ad hune librum universe no-
tamus, malta adhuc scitu baud iniucunda ei addi pouline,
maxime ne libro tertio Gregoriifi Sthincent. de quadrature
circuli, que brevitatis studio hie omisimus.

Cc



                                                                     

EXCURSUIS t.
D

k ADjELEMENTORUM
I. 29.- ’ V

Diximus, ad Propos. I. 29., in qua primum edbibetui’axioniâ I
undecimum , vol postdatum quintum, multum inter Gnome-
tres non quidam de veritete huius exiomatis, et de eius eri-
dentie disceptarnm fuisse. Et axiome quidam ipsum italhebet:

Si indues recta: alia recta incidens.enguloe internes ad
enduro Sui partes duobus rectis minores faciat, reflue, in que.
illa incidit, productee in infinitum inter se coïncident (se in-
vicem secebunt) ad ces partes, ad ’quas sunt anguli duobus
reçus minores. Val, ut aliter dicanrus, ad lus partes cum
recta incidente triangulum efficient. ’

Ex hoc axiomate manifesta cohsequitur, duas reëtas, que
lb une quedamtrecte ita secontur, ut anguli interni tint" duo-
bus mais minores, etiami sectes a quavis alia recta in pun-
etis duobus diversis cum tilla engul0s internas effiee1.e duo-
bus rectis’ minores. Quum enim ex isto axiomate nous ab

41mn alique recta in sectae inter se conveniant, necessario cum
alia quevis, e que pariter in punctis duobus diversis secantur,
triangnlum efficient, unde ex I. 17. dudanguli intemi sima].
minores erunt duobus rectis.

Caetetum facile finet, hoc axiome esse conversant propo-
eitionis I. 17.: et si, quad Peleterius vult, couver-sac propo-
sitionum , quarum varias demonetrete est, ipeee etiem gene-
ratim verne essent, necldemonsmtione egerent, nibil attisie-
ret ulterius quaerere. Id veto non in se habens, sed con-
yersas, nisi sue luce fulgeant, demonstratione semper sta-
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biliri dobere,.’diximus ad la 6. et omnes logici manant. hui
lune conversera propositionis I. 17. ex ce ipsa demonstrare
quidem tentavit Castillan. (Mémai de l’Acadi de Berlin an-
nées 1788. 1789.) a: manifesta irrita connu. Ex eo nempe,
quad ex l. 17. pate’t, eue nannunquam notas, que ab clique
recta in: sectes, ut anguli interni minores sin; duobus rectie,
canonnant, concludit, omnes recta, que ira accentur, ne- .

cessan’o cancanera. i a
Neque vero cum Proela, eliisque nonnullis dixerim, po-

stuletum ont axiome non esse passe propositionem, cuit.
conversa (hic ncmpe I. 17.) inter fluctuera-ta demonstretur
(05 in; dWÏU’i’poQDV («de duodénite-du la: 14.76 amarinant: dreyf-

yçairtat.) Neque enim necesse est, ut conversa propositionir,
quae pet se pater, adeoqueinulla demonttratione eget, crient
ipse aeque clan sit. vUnum videudum est, utrum assertum
aliquod par se extrel omnem dubitauonem positum ait.’ Et
de hoc quidam in axiomete 11. multi dubitavere. . Unde
factum est, ut varias -excogitarent rationes , vel lllud axiome
(plerumque elio àxiomete, quad ipsis evidenLius videbemr,
nomma, eut .etiem parallelerum definitioae mutera, in: alia
rational), demanetrendi, vol aine eius gaps patellelerusn duce k
tian! adslruendia Liceat nonnullam potissimorum , que. bue

mutinent, et ’mihi innotuerunt, tentaminum brevjter comme-
rnorare. In que re gram: fateor eximie me adiutum fuisse
opens viri doctîssimi mihiquc emicissimi, Hauberi, Semià
,Sobônthelèilsis professai-in meritissimi, qui, quam dira
dum claboravit, de theoria et historia perallelamm comme
utionem, quem propediem lucem publicain visuram eue
epero, benevole mecum communicante, et, ut quae mais usia
bus inservire autarem, inde excerperem, permit ere volait.-
Ët illi quidem conamina cire. banc rem facta ad certes qual-
dem classes referre visum Huit, consilio sana baud impro:
banda: egoi vero, quantum fieri possit,.in iie cette, qui nos
vam eliquam in hac ra methodum proposunrllnt: Plerumquc
temporis retionem sequendam putavi, quo facilius patent,
qui: primas sliquem demonstrandi viam tentait, in (amen)
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ut’ brevîtatîl studio eubiungerem enbinde cos, qui’simili modo

rem tracteçunt. Neque veto omnia de hac je cogitant, que
infinitn fere mut, prolixe exponcre’consultum fuerit, sed po-
tion-sulfita, «maxime e librie mina! obvüs deprompta mmh

matin: effare lutai; . x
Primun itague, Proclo referente, Ptolomaeut *) libellum

singulnrem composait me! 10:7 raie 0513 êlanôvw ê 660 690071

33.8411101404: auyninnw, que Axiome undecimum demonetrete
comme est. Bine demonstretiov, quam Proche exhiber, eo
fere redit : si due: rectee palanche ab alia recta eecentur an-
gulot intemos, qui ex un parte secantis efficiantur, eut ne-
qualesene duobuz rectis,’ au: iis mniores’aut minores. At,
quod’ ex una parte accalmie fiat, idem etiem ex alter: pute,
e-que renne pariter pudlelae situ, fieri debere. Unde, si ex
une parte anguli muni numantur duobus rectîs maintes, mn-

eioree miam ex ahan parte fieri meccano esse; puiterque, si mi-
’noree duobus mais ex une parte fuerint, futuros eüem ex al-

tere minores, qqod unumque absurdum si: (l. 15.). Nihil
4 itague rentera, quam ut recta parallelae, si a!) alia quadam

recta imamat, ex attaque uni parte angulo: internas eflîcimt
duobm mais aequelee. Atque ièa demoustrata proposiüone
I. 29. facile inde deducitlir axiome 11. At iure in hac de-
muscadelle; quiaquid Rama. oggmniat, reprehenditur, tine
cama sumi , angulos ex utraque parte rectae soumis" einsdem
saupe! indplis eue dobere, nempe val ex utreque pane ma-
ioree koto, vel ex attaque parte minores, v ex ulraque pane
duobm mais coquelet. Pllyfnir. Elem. of Geometry p. 365.
observat, nid banc demonatrationem fundemeùto, ut niant.
adonis isufficiemis, me veto que rationem distincte exposi-
tam sumendi, quoad engulos idem ex unique fiel-te rectae u-
centie 10cm!) habere. Similem fere ouppoeitianem invenimus
«a... epud Ohmium (hifiache Beleucht.âerMetb. etc.1819.),

- E l*) Incerlum en. en il Claudine Ptolomaem matit, vixit (amen m
du! peut Ptolemaeum Annonomum (Kliigel. Conan praecip. Theoriam
renflent, flemmlmndi Recens. Goa. 1763; pfiIV.
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qui prester" samit, recru, quae se non scout, candela] po.

sitionem babel-e. ,Ipse deinde Produit rem ira expedire tenta: , ut primum
monstret, rectam, gnan e duabus reèLis puailelis imam secet,’
scare adam sirex-am, amie poste: facili negotio deducitaxiomn

c 11. In que in me procedit, ut sumat cum Aristotele, duel
restas, quae ex une eodèmque puncto sub aulique angulo ex-
cant, si in infinitum producanfur, discedere a ne invicem ad
distendant dans quavis maiorem. Inde porro effieit, poste
flaque lrectam, quae e duabus pauliens unam-secet, et! dieux» I
li un produci maiorem ce, guinchera pan-elle]. ab ea dîner,
adeoque necessnrio etiam hanc alteram parallelem sceau.
Cime hanc demonstrationemvBorellius (EuclidJestitut. p. 30.),
Saccherius (Euclid., ab omni naevo vindicatutp. 31.), Klii-
se]. (Conan. prucip. etc. p. 1V. sq.) mottent, Proclo, qui in
seiiqûie Euclideam parallelarum notionem ratinent, non .tamen
siabilemihanc notiùuem videri fuisse. In hac-enim damon-
etretione tacite eum samare, pouliche omnes aulnaie au: n!-
tim finitum intervallum servare. Cf. Hoffmann. Cric. der
l’arallel. Theoiie I. Th. p. 22. sq.  

’Aliter banc rem aggressus est Arabe, eut ut alii volant,
Perla aneireddiuus, cuius nomme exstat Arabica Euclidis Ele-
mentomm Versio impasse Roman 1595!; le inter Propos. 28.
et: 29. libri plimi , referente VVaHisio (Open Mathem. Vol. il;
p- 669. sqq.) et brevius Kaestnero (Geuchichte der Mathem.
.I. B. p. 575. sqq.), in fera axionm 11. demonsuare connut.

.1’iaemitr.it tria Lemmata. .
Lem m. 1. a) Si quaelîbet dune reçue, in eodem piano

. positee sin: (Fig. AB, CD, in quas rectse EF,
GH, IK etc. in inciduui, ut caron: siugnlae. perpendiculaire
sin: tectae CD, .reetam autan: AB in iseeent, ut angulorum
alter actinie sit, alter obtusus, omnes para. acuti se! partes
BD, obtusi autem 1d partes AC: dico, dans filas recta: IAB,
CD propiuysempèr soccdere versus panes BD (qusmdiu se
mutuo non sceau) et remotius distare versus panes AC :I item,
perpendicularee. filas decresçere versus BD (asque idiote:-

..
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sectionnent) engeri vero versus AC, in nempe, ut lit El?)

GH, 6H) 1K etc. , , ib) Item, si singulae rectae in dues filas recru incidentes
perpendiculares sin: earum elteri, arque inter se continuo ou;
saint, prout propius au! unas partes duarum iHuum rectamm
assumàntur, decrescaut ver-o ad elterss partes: etieim illae duae

rectae AB, CD remarias au, invicem abscedunt ex ce parte,
ubi perpendicularcs illae longions fiant, propius entem ex de
rem parte inter se ecceduut, dum se mutuo intersecem. -
Perpendiculariums autem illarutn quaeliber esm .duarum nous
mm, cui mon sanicbgintur perpendiculnres esse, saoulait angu-
lis duobus , altero acuto, altero obtuso, omnesque anguli illi
acuti versus ces partes erunt, qua propius acceduut duae illae
rectae, omnes autem obtusi versus partes contrarias. Suntque
lise duae pr0positioues manifestae, ,atque à quibusdam seo-
metris in usurpantur, ut quaerpro manifestis habendae sinh.
Non sine rationne VVallisius addit: ,,Eeto. At, inquart), ecquig
non lfuilius conceperit, ut clarum: dans nous in eodem
piano couve gentes, tandem, si producnntur, acoquinas, quam
hum: totum epparatum." His eddiderim, ut patent, in son?
ditionibus .nihil incise, quod sibi ipsi contradicat, erit!!!
in perte priois lemmatis illud ante omnia demonstrandum esse,
si recta EF in rentas AH, CD incidons, perpendicularis si:
ad CD, cum A8 mtem versus BD angulum scutum, edeoque
versus ÀC obtusum eEficiet ,l tum reliques ad CD perpendia
culai-es GH, 1K etcf, pariter cum AB ad easdem partes ,BD
goûtes, ldeoque versus AC obtuses angulos .eflicere. Cf.’
etiam Saccheriusil. c. p. 58.099) K’âsther. La c, Hoffmann,

Crit. I. Th. p. 115. sqq. v i
L Lemm. ,2. ,,Si quselibet dune redue (Fig. 97,) AC,

BD ab einsdem rectae AB extremis et ad easdem partes dans
ipsi sint perpendiculares, atque inter Se aequales, 031;!!qu
extremis iungantur recta CD: erit uterque anguille AGI),
BDC rectos, [tracterez erit CD,:AB. Nain, si v. 5., ACD
non "ait recrus, ’erit vel« acinus vel obtusus. Sit, si fieri

patent, lamas: erit ex Lemm, I. AckBDg At a! hyp-

x. t . -
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etigm AczBD, similis erit demenstrntio, si sumstur sn- ,
gains ACD abrasas". (At vero ex’Lemm. 1’. Mimi etism
échet, ut valut consequentia , si angulus ACD fuerit zieutas,

. (91’301 Faim BDC. abrasant esse, quod simul locum hebete ts-
«ite samit, non probant Nassireüdinus.) Esse sutem CD:
A18, si relique pro demonsttatis sumseris, brevius lac VVsllisiol

Ainterprete est agui! Nassirçddimun ’demonstrsbitur in: duret:
BC, quum’ sitiBDC:BAC: recto, et BC commuais, et
BD:AÇ ex hyp. eritex iis, que!) ad I. 26. diximus, CD

ËAB. L i , . v v .Lemm, 5, In ’onini triangnio rectilineo tues aguli se-
qusntur duobus rectii. Atque illud quidam, si duo priant
lemmata concedentur, in trisngulo BAC (Fig. 97.) ad AH
rectangulo facillime probatur, erecta in B raca BD ad BA
perppndiçulal’i, tamtaque BD:ÀC, ubi ex Lemm. 2. urt- I
rani ABCD quatuor angulos rectos hsbere, et ex I. 4. minn-
gula CAB, BDC aequalia pronius1esse, sdeoqus [trianguli
CAB pal’iter ac BDC angulos duobus rectis sequoia esse ell-
citur. F agile deinde idem in triangulis obtussnsaulis et sentait.
gulis ope trianguli rectanguli demonsttstun
O Bis praemissis denique Nassireddinus! ad sxioma 11. de-
monstrandum accedit, coins itemmitres ossus distissguil, prout
recta, que duas initias secst, in , us duo suguli interui duo-
bus rectis minores sint, cum alter: «mm sngulum rectum ..
au! obtusum , sut cum attaque acutum efficit. Duo casas
ipostremo loco positi facile ex primo demoustrsntur, quem

breviter adhuc videbimus. .
Quodsi itague dune rectse AB , CD (Fig. 98.)!its si)» sli-

qus recta» EF secontur, ut en siteri uruleD si: perpendi-
cularis, set anguli internai DCE, BEC simul sumti sin: nui-s
notes duobus maris, rectae A13, CD ,« si opus ait, piétineras,

neœlurio-c0ncu.rreut. Ex puncto quocunque rectae AB
dentittaturIperpendiculum in EF, quod, quam BEC ex hyo.

t sit angulus ecutus, ex parte huius angnli csdet, adeoque vel
cum perpendicqu CD coïncider," quo factotqonstst, quad
probsudltm ont, vol ultrs CD versus F vol inter E et C ce-
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dot. Si cula: ultta CD versus F, constabit propoaimm ex
Ax. 15.1: 1’. 27. Si cadet 11H01: E et. C. v.  c. in H(Fig.99.),
numatur raclas 11E duplum KE, triplum ME etc. maque dam
perveniatur ad aliquod ains multiplum 0E, quod mains sis,
quam CE. Fuite: in reèta AH sumatur rectae GE duplum

l 1E, triplum LEretc;l usquo dum habeatut- ains aequemultiplex
’ NE, quotuplex 0E fuit rectae RE. [am facile demnnstratur,

si ex I ad EF demittatur perpendicularis Ir (in ut punctum,
r rectae EF incidat) punctum r idem fore ac punctum K, pa-

. riterque perpendicula a L . . . N in EF demisu in punais
M . I. . . 0 cum ca convenire - quam dembmtrationam a
Nusireddino.praetermissam esselsine aux" querunmr Kaestne- ü
rus, deceptua forte versione ipsi’obJata minus àccuran, et qui
cum sequituryI-Ioffmànn. ’Crit. I. Th. p. 125. En: enim
haec démonstratia oaltim in fis, que VVallisitis a: eo-nffm.
Hampe, si ex E erigatur ad EF ’perpendiculnm EP.-..GH, erit

iman PGzzEH, et HGP.-;EPG recrus (Lemm. 2.). r Et,
K quià rectae EB, EF venus. BF divagant, çlit pupendiculum
î.Ïi’)GrH (Lemm. 1.). - Abscjndatur m:GH, et iungatut
nG , eritquc angulua HGn pan’ter ac rnG recrus, et H1:Gn
(Lemm. 2.). Et quint: ctiam HGP motus Ait, arum: nG, G?
111 directum (I. 14.). A: qùum in triangulis IGn---.EGP si:

’ GI:GE ex canut. et augulus IGF’N-«EGP- (I. 15.) et angulu:

InG (I, 14.) paritcr lac GPE recru: erit (I. 26.) anGP:
HEzHK. A: crat 61121151, inique rH:HK , i. a. pluma r
et K coïncidant. Simflizèr moussant, perpendicula a . . .
N demissa in aEF cum punctis M. .. .. 0 coïncidera. Quant

1 igitur O ait ultra C posimm, -recta CD (qua: cum ON con-
. venin: naquit I. 27.) au mua triangulum EON, adeoque 1!-

ctam EN secabit (Ax. 13.). Ingenioaam banc demonnratio-
11cm casé, VVanlinsr ait, et cerce, si laminant concedautur,
haiul reprobanda erit. At de bis. dubia noua. signa exprom- î

. sunna. t ’ « l ’Clavius quanquani queutas (Euclid. Elem.. Libr. KV.
1591.; primam Elenwntomgn Editionem Clavius dedem1574.)
axunquam sibiIcoæiam hmm, Euclidem Arabica!!!) legcnëï.

I
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bahut tamèn in nua editione Euclidil 1591. fiera P 50.1qq.
dembnitratîôneme axiomatis 11 , que cum en , quem a): NRI-I
sireddino utulimua, midi; habet communia. Mia 11men i119
sûpponil: principia quasi pet se Clara , mut leyi digue Musul-

tione egenna. Quorum est v )1) Line; , cuius omnia puncta a recta linon, que in aogiem
cum ca Plana existit , aeqlnliter dismt, recta en.

2) Si recta linea super aliam in transversum moveatur,
,conatimena tempe]: in suc extremo cum ea angulos recuis, de-
:criBet alterum ipsius extremum quoque lincam rentam. (Pari

Ascopo haut: propositionem adhibuere, et demomtrnro collai
sua: alü v. o. Hauf*) Leipz. Archiv fût Minium. X. Haï: S.
179.). Pergit deinde Clavius);

à) si. ad tenant. lineam dune payendieulues recltae [inane y
etigantur intense aequales’, guarana extrema punch par Uneam -

’ereetamv cohiuugautnr, erit perpendicularis ex quovis punclo
bains rectae ad priorcm rectaux demis: unilibet priorum peu.
pandicularium aequalis. Ex hie deinde

4) deducit eam propositionem, quà Nassireddinus pro
v lemmne 2. usas eut, qunm eLiam alia adhuc mode damon-
strare Claviul tentat,’ nempe in, ut ostendat V

1 5) Si in dans recrû limas incident facial: cum un. eu’um
angululln ihternum rectum, et cum alter; ex «dom pinceau-
mm, dans istu recta: minus semper inter ne dîna-e adveas
fartes, ubi est engulus Iacutue, ex alleu veto pane semper
inter se mugis distare. Aulne hoc quidam , quand rem ipsnm

.nihil aliud est, quam Ngloireddini Lemm. 1. e que dama.

e) idem «adam Archiv 9. fief: No. VI. alia maints (adonc paral-
elelanun theoriaxn exhibera volait, de que temauniue confcrlmr Hoff.
manu. Versnch einer neuen und gründl. Theorie der Pamllelrn. nabi:
einer Widerlegung des Hauffschcn Versuchsf Offenbach 1804,, u Hoffm.
erit. p. 27. sqq. Plura alia parallelnirnm theorium stabilienvli tenrnmîna
a se [acta tepetit, novieque auget idem HanfE (Geometriae Fundnmenn
sonda Gamine 1819.; quorum editio secmndai: Nova rectarum lux-alleu-

’ nul: theoria and. C. Haut? prodiit Fradcofnrti 1811). quae cumin u-
men, ut Vverum fateamur. nutare nobil vîdenuu’. Nec (amen alionul
indiciunl antevertendtun plumai.
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limiter id, quod tertio l’oeo posait Çlavius, codon fera medo etque

apud-Nassixeddinum deducitur. Quocunque autant mode Chvii
propositio) 5. «Intense fuerit, ex en deinde Clavius plane
ratione, et magie forte dilucide, ac est npud Nassireddinum,
axiome 11. adstruit. liane autan Clavii demonstrationem in
iis, quae primo et seçundo loco s’umit, bordereau esse Eudideo

axiomate vix pute quemquani sihi persuasurum esse. CI;
Giordnno da Bitento l’inclid. restitua), 13:65. sqq. Saceher, l. c.

p. 35, sqq.f3HoEfmann; Ctit. der hmm-Timon I. Th. p. 12.
sqq. Atque in eo etiam, quod quinto loco ponitur, et cuisis
demonstralionem tentait Clavius, perpendiculis ex un du.
mm :rectarum in alteram, et ex punctis ,7 quibus haec illi re-
ctae occurrant, vicissim in] priorem demissis, malta desidœ
titi cirea au hamm patellelnrnm putes -, qmeî duobus istonmi
perpendiçulorum interceptas sint, monelf mesureras, ubi de
Nassireddini Lemm. 1. agit ,(Geschichte de: Mathem. I, B.)
p. 377.) cf. notant cm. der 9mn: Theorie p. 15, sqq. a;
quamyis bas lacunas nuque ex parte expleverit Karsten. Math.
theor. elem. et sublimior 1160. 5. 9. nec ipse amen demona
suavitj perpendicula, quae ab une harum rectarum ad dtenm
ducamur, universim omnia une ex patte sampot crescere, ex
alun-a scraper decrescere. Idem ’fere ipso auctore ingenne fa-

tente censendum est de similibus Hoffmanni cpnaminibus
(Versuch einer uneuen und. griindi. Theorie der Parallelen,
1801, cf. eiusd. Krit. der Pareil. Theorie 1807. I. Th. p. 263.
sq.) tamen primus directe damonstrationem, in que puce
forte supplenda fuerint, (ledit, qua ostenditur, ex unq au"
cuiusvis anguli senti in alterum perpendiculum demitti posse,

s quad sitquavis data mains. Borellius etiam (Euclîd. restitua.
Pis. 1658. p. 32. sqq.) Clavii axioma 2.; retint, mm verof
quad. Euclidis definitionem 1141-.xllelai’umr que recta-in inti»

nitum productae nusqusm concurrere Îdicuutur, valde remo-
tnm.et-incomprehensibilem parallelarum passionem cantinera
putains, dieux earum’,definitionem lLsubsnituit, que: nempe
dicit esse in eodem piano sites taccas, ad quas escient aligna
recta Pergendicularis sir. Deinde ex en , quad diximus, nice.
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mate demonstnt, ai une clique recta ad alias du" perpendi-
asiates sir, reliques etism omnes, quae cd une!!! patelle-hmm
perpendiculsres oint, perpendicularel fore etiam ad elzemm.
Ilinc deinde propositionem I. 294’ et sxiom. 11. reliqunsque.
quine inde pendent, propositiones ideducit, satis tamen me?

’deste iudicat, se, si non’solidius, ultim faciliue ac ’brevilu

pissiones patellelarum demoastrasse. Et une id," quod en
Clavio samit, axiome vix satistutum fuerit.

Indus deinde Vitale Giordano de Bitonto (Euclide rossi-
tuto Rem. 1680.) inuite: Euclidis panneau... definitionemt
reprehendit, quad negativa tantum sit (quad ipsum prunes
alios etiam Hauff. repent), nec venin canin: indolemçeitpriv’

me, .unde in ces definit, esse rectite, que in eodem plana
ex utraque’psrte in infinitum productae nec ad se ùwicem le:
codant, nec rendant, quatrain rectarum possibilitntam se postez
ostensurum esse spoadet. Ipsam dans parsllelarum lbeoriam
sequentibus propositionibtu adstruere conatur. ,

1) ,,Si dune rectee (Fig. 100.) CA, sDB sub sugulisse;
quaJibus incident in tertiam cliquant rectam AB, et si: AC.-.-.-
BD, erit etiam perpendiculum CE ex C in A8 deminum,
esquille peiycndieulo DF,ex D in A3 dentine. Contra veto,

. . v )si su AC(
2) "Si in figure quadrilatere (Fig. 97.) ABCD aequales

"une AC, BD sub sequalibul engulis rune A13 insistant,
erunt etinm teliqui anguli C et D aequeleu’i Atque lue qui-
dem duae pr0positiones [minime demonstrantur ab enclore.

5) Recta, enim punch extrema par cliqueta cuwsmn’mla’

eunt, spatium cum ca comprehenditfl I
4) ,,Recta, que par duo panet: alicuius clause ducimr,

en; Parte eius concave transitfl i a

BD, erit et CEZDFJf

5) nPerpendicula, quae e punais quibnscunque carne
. flicaille in rectum quemcunque’ demittuntur, nequeunt amuïe.

inter se esse .aequdii. Inngantlir enim ex pute au. au".
(Fig. 101.) duo putiets quaecunque A, C, recta ACrin quem

-ex puncto :115an B ourvee demiltuur lierpmdieularis BD, ex



                                                                     

412 v . txcunsus I. p
A crissent ad AC iperpendiculuis A6, summum in rectaDB pro-
ducta punctum quodcunque F et fiat :AGzDF iungaturque GF.
hm rectae AG, DE aut perpendiculares emnt ad GF aut non. Si
perpendiculares sint, constat pr0positum, -ob AG:DF)BF.
Six: autem non sint perpendiculares , erunt caltée: 2. nnguli
G, Fi aequales: unde, quam AG)BF, cirent criant ex 1.
perpendicula ex A et B in GF demisse inaeqnalia, unde ite-
rum constat Propositum. Et quum punctum F petite: ac
punch: A, C in cawas pro lubitu sumi possintfpatet om-
nino, innumeras rectas GF dan), de quibus valent proposi-

etum. Ire saltim ille concludere (debebat, ut monet Kliigel.
(Conat. praecip. p. XX.) (non mutent, ut: apud ltalum no-

-strum est, perpendicula in rectum quamcunquo a eurvae pun-
ctis demissa noniposse omnia inter.se esse aequalia.

V 6) ,,Si duae rectae aequsles A13, CD 102.) in eo-
dem piano sine alii rectae BD ad angulos rectos insistant, et
ex puncto aligna E itmctae AC demissum in BD perpendi-

[Culum EF .aequale sit rectse AH, etiam alia quaecunque recta,
ut GH ex puncto. aliquo G ad . BD perpendicuiuiter ducs:
stequalis erit recta AB. Nempe, quum ex 2. anguli BAC, et
et DCA sint aequales, et ex eadem rationne etiam anguli BAC
et FEA, pariteique. auguli DCA et (FEC aeqnales sint. se-
quales emnt anguli FEA, FEC 1.), unde FEA, FEC
recti, erunt (Def. 10.), iMecque etiamanguli BAC, et DCA
recti sunt. Deinde, si GH, A3 non sin: aulnaies, erit 6H
vel maint vel miner alter: AB. Sic, si fieri potest, mior,

i et ait III;AB, ducanturque AI, Ci. iErit itague engnlus
BALminor recto, pariterque DG! miner quam DCA i. e.
miner recto. A: ex 2. HIA:BAI ,. et HIC;L-DCI, unde
etiam u’terque HIA, HIC minot recto, edeoque AlG, et ClG
uterque maior recto (I. 15.), et angulus AIC muionduobus
nous, adeoque multo magie AIC-ç-ACJ msiores cruut duo-
bus rectis, quod fieri nequit (I. 17.). flaque GH acquit esse
maie: quam" AB. Similiter ostendîtur, nec minorent esse

i pesse: orant itague AB, 6H sequalesfi ,
î) ,,Si dune rectee seqnales (Fig. 105.) AB, DC in eodem

s

i



                                                                     

l Ai.) ËLa I. V,piano situe id angulos rectos insistant alii fécule BC, et e
punais quibusdunque E ductae AD perpendicnia Engemit-
teneur in BC, en’t quodvis eorum aequale rectum. nSir
enim Imam 110mm peupendicnlorum non aeqnale fuetit recrue
AB, nullum "ci sequsle erit (6.), itaqüe au: omnia union,va .
munis minon enim, quam AB, au: alia mainte, alia mi-
nora. Atq’ui 1) haec perpendicula non omnis union esse pas.

sunt quam AH. Quodsi enim foret, abscindatur in
Gras-AIS , eritque linon pet omnin ista putiets G dueta, curva
concava’ versus E "(4.),- e euius punctis- G "qui: ad.BC
perpendicula demissa saut, quad fieri nequit. (5.). (IHLGiord.
de. Bitume, ut iam monuimus, picposititionem 5. non Ideo
universaliter demonstntam esse.) Simili ratione’demonstntur.
2) ,nec cumin perpendicula minora esse pesse quorum, .nec -
3) alia maints, alia minorantI . , . ,v .. ’ .

8) ,,Si in figura quadrilatera duo letetanopposità a’equàlia q

oint, ennui rciiquomm laterum ad W10. rectosïinsistsnt,
.erun: etiam duo reliqui qugllli recti. Id ope Liant codent
wfera :modo. demonstrntur ac pars prier 6’." » Est t haec propo-
sitio Nassireda Lemm. 2re: Clavii Prop. 4. ; ’ "w ’ I

9) ,,Si dune nous: (Fig. 104. 105.) A3, CD in codon
pinne situe secentur 813-.th quadsm recta E? ,.,quae limoien-
gulos rectos-iraient, illae in infinitum,productae.nnnquam me
ad se invicem accedent, nec rendent-i. ne definilione, une:

sectes patafiolais. f Nempe ex rectuABnpuncto quoounque G
demissum perpendiculum - CH. semper ,sequale eûtpeypendiculo

,EF.. Si enim nmxlsin: aequalia, erit alterutrum msius altem. Ï
Si: 1) si, fieri potes: (Fig. 104.),..GH)E.F , »sumtoque.HL-:;
EF, erit engaina, FEI tectus. . A: FEG limiter-ex, hypoth.

.rectus est, .unde foret FEleEG, pars toti q. .e...a.. (Ax.
9.). 2) similis"... demonstizatio mg. 105.), nec 6114m-
iorem esse pesse quam EF. .Erunt itague duo perpendicula

coqueliafbn a. .. A , A ’ . ni A10) ,,Si dune recule AB, CI) (Fig. 106.) sin: dans» se
palanche, recta FE, quae imam earum GÉIad anglicisme,

Toto. «est, nabi: etism alu-ram- A]! ad angulasflctos. .Se- .



                                                                     

8M   iïèunsus’Î.
 -e’cèur  cnim .41 rectos anguloà utiaque Pèotarinp pardlelarum

A3, CD alia rectazlfl. (Id ipsIum autem hic nouer illogi-
finie sumac videtllr. Ostendefit quidam (9.), recta; ab au:
fieri au mguloc recto! accrus esse parallelas, a: in!!! humât
louvetant" pitancha camper in, semi ab cliqua recta, qdod
lori sampot passe ’ostendendum erat.) Sù’matur deinde HG ’

cm, et ducatur 6E: erit (8.) IE0 angnlu: recrut. At a:
, hyp; «hm IEF; mon igitur EF cum EG coincidetfl, ’

’11) "Si si: angulul rectilineus acutns qüicunque ARC
(Fig. 10’l.) et e panet? D quocunque rectae BA-quamnmlibet

productu demiuntur perpendiculum DE ad CE que
punczum D in rem BA lumtum (liant a B, eo mugi: 3mm
yin-[cum E diaubit a, B. Neynpe, si punctum F,’ a que da"-
miuizut’ a! BC perpendiculum FG propius nbsit a B, quam

,I D, necosurio ptiam erit BG(BE. Si enim nages, un un:
ÈME, n mm foret ang’ulus DGB, utpote recuis, sequins
ligule FGB, miam. parti q. e. a. v Aut-BG)BE, adeoqne
yunclum ET in punctum aliquod rectae BG v. ca in H caché
1’Ut, Ct "une DE. FG se intiment-en: in puncto 1"!qu I,
il: [ont I611 tüangulum, in qua duo anguli G et H marque
"au: user q. e. a. (1. 17.").fl Notmdum rumen est, verlan:

’gquünlo il puma Presu in A33 sari più lantano dal puntb B,
muta la perpendicolue cognât la rem CB nel puntoypiù re-
mon du! pante B" involvete videri alignant inter irlctemenn
«cumul BD , BE ratiche!!! , quae timon hic prdbàzi naquit.

12) gai lit Ianguluî .récrilineua acarus quicunqne ABC
(Fig; 108.)’, u a puncto ’quocunque D anima a minibus du:

13C orignal perpendiélflum DE, illud; si opus ait; produçmm
comme: alteri’ cruri 13A: Sumalui’ enim in recta BA panama:

quodcunque G, (Fox eo demiti’atut ad BC perpendiculnm
6H; et puhctùm H vel Cam Püucto D coincidet, val eût H
in fiera BD allia D productn, vol in-ipsa BD. ’Dliobu’spr’ioa

Hibus embu. faèile pare: propositnma Tertio Cam aucun no-
us! rem inde paters putat, quad ex Prop; praecedente

urgagisquc a B remet; perpendicula e punais restas 13A in
netamxBC demiui passim, gnangnan) BD fmitnnt antan



                                                                     

An EL. Ï. 2.9: filé
, jutent iongîtuaihem, BA .autem in ihfinîtum prodübî .fiôàüty

tandem ultra DE cadere necesse ait." Quam demonstrationem
non sufficere, nec liçere a timbre subinde distendra B Id
dienhtiam data BD maintenu concludere, ,vix est 41.1051311416

math; v! . o. 13) me," An, on (Fig.e109.), que in cuicui plaid
ab alia recta EF au sëcamurg, ut anguli alterni BGH, CHG

fiant acquise, ,cunt pal-anche. (Est-haec apuâ Euclidem’ I.
21;) 13mm." enim en in I, et ex 1 demittantlur et! A3,,
.CD perpendicula IL, IKLerunt (31le a: chuinta-1.61:
IHK (hyp.) L-:K utpote ïreEti ex hyp. made et GIÎJ::KIH

e (1. 26a) adquuo LIK erit recta (Conv. la Pro!» I. 15.); Et
quam si; en et! AB et CD perpendiculuia, hac dmerrècu’e

erunt parallelae (9.)P  - v14) ,,Pariter, si engaina encrons nequnlîs.sit interna ad
e cm partes opposite, vel si duo interni aequaleszsint duo-
busæectis , patellelae emmi renne; qua: in secuntur..h (En:

me. n28.) D .î l .15) ,,Si duae rectae parallelae secentur ab alia recta, and:
enguli allemi aequales etcfl (Prop. I. 29.). llano ,simili
construction’e demoflstrat ac 15.,5nisi quad ex I..rectam uni

-pnrallelarum , ad [angulos rectos duci iubet, et. ex 10; entendit, o
eam etiam alteri pârallelaram cocufiera.

Sequuntur deinde Euclidis.L 30; et I. 31. adiecto con-9L-
lariog [par ,unum punctum extra aliquam rectammofl uisi
miam. ci pazullelam duci pesse. Alüs deinde Scholiîs et de.
rollariis Ax. il. Euclidis demonslrat, arque etiam doter; tes
cum, ,quae, e duabus parallalis Imam secet, secare adam :13

.teram: porto: si duae rectaeyin» eodem plana man du: pa-
.rnllehe, en canonnere, et si fion cancan-un. eue paluche,
itague omnes, quae non canonnant, nec ad se invicem acce-
dere ,o nec rendue, additis ,adAfinun ratiouibus, qua. Euclia
’dis definitio. parallelamm.. patito: ac An 11. et Clavü damant

"ratio ipsi imperfccm videatur. lVVallfisfiusV Operibus mais Methematicis T. H. p. 655. sqq.
Oxon. 169G. inseruit. dùceputionem àeometricun de postal-to

, A l



                                                                     

MG l l. inconnu): I.
quintoîlibfi -I-. Elemenmrum. Algue ille guidera primai-n de,-

fenderc conatur, iure Enclidem postulant!!! illud, ont, m nos
dicimus, axiome eumsisse; ,, Quod verum sic, ait, hoc effa-
tum’, ncmo dubitat. Non autem .gretie assumendum , sed pro-
bandum fuisse, contendunt aliqui , duplici saltim argumenta,
s’ed quorum neutrum me xmovet. Forest, inquiunt, demeu-
elrari, Mecque (lebel, et non ut pincipium primum assumi,
quasi foret indemonstrabile. Verum illi non satin etundunt, u
inter ha communes notioncs (tutu ab Euclide. mm ab ipsis,

"qui hoc obiiciunt) recensai, non modo en, quae omnino de-
monstreri non ponant, «d que ealtim demonmutionelnon

îüdigem. Ecquil enim non videt, nxioma sonnai: scandium
’dupla inter se eue aequalia, demomtmri poste ex secundo
propter aequelin aequalibue addita? Sed et qui hoc effana;

.demonstnn’ pane contendunt (ealtim que: ego vidi) non i1-
-lud puissant, nid assonais aliis, que sunt hoc ipso nihil
’eleriore. Vel igitur fatendum illis erit, hoc Euclidi conne. I

dendum , Ivel nliud quid huma loco, quad non si: mains de. i
mm, praeeumendum. Obiiciunt porto, utut hoc verum lit
de nuai; mais, (nempe occurlurne tandem esse, que conver-
gant recru) cum tamen id de lineù universim non si: verum
(ut de (survis cum mais , au: cum aliis carvi; notum est) id
de redis probandum erit, quad non est de linei: universaliter
verum. Sed et hic in eundem ipsi lapidem impingunt, dual
assumant (ne plan nominem) quad dune recrue mon compre-

’hzndunt spatium, quad de, linei: universim ne ipsi dixeünt.
Ccnum unique est , dan: aunas au: adam unau: pesse spatiale
compmhendere.. Mihi cette res videtur mu du: ,1 ut de

v eavnemo, qui rem sedan perpenderit, merito- dubitet (nu-
gis quam 01131.70! rectos omnes eue inter se agnelet), li di-

cum: r .» I . I- En: recrue in son" plane. convergente: (si satis conti-
mantra)" tandem occurrent. Extqeidemab sa parte, que cou-
vergnnt (non en que divuicnntur). Si porto questeur, que-
nnm entendue sin: convergentes? en dioimue

- k



                                                                     

AU et. 1.293; ’ 417
I - In nous rétro incidens dual: interna: (3x catie»: parte) flan-1

gala: facial: minbres dauba" redis; Quippe si Aleagis in-Z
dînât ad CD, quam haec. ab illa reclinati; hac est, si A8

p Magie. vagit ad on p quam "haec ab il]! remisier, merito di.
vanta: invicem convsrgenœu nec video, quo chanctere pana
sir haec convergentîa aptius describi, quam quôd i110: angulqn

faciat niinare: duobus redis! Cam igitur-luce sua sat clarum
videatut, sic convergente: rectos, tandem coituras (quod mina
samit dubitabit) sitque hoc iptum ionien]! de redis couver-à
gentibnslfiuad nnguli sic facti sin: minores duobus rac-ris) non
video,’ hoc Euclidi postulanti merito tomdàtun Si I
pheiitasiaxn arduspiam (lit-bat, quad (in eodcm sermone) pro
convergentîbus inseruerir: Euclides natrum definitionem: poterit
ipse se inde satis expedire, rein sçparatim considerando, prout

I ,hic proponïtur. Ego cette liand difficilis concesserim. Quippe
gui mente satis concipit, quid si: rectum eue, et quid in di-
rectum procédera (eorsum continuo tendent, lb ce, que coe-
perat, directiane musquant devienne, ’ quad in curve non fit)

non poterit dubitare, gain, si recta: sint , eiutque in émient
plana, et convergentes, et in directum procedant (idem alter:
[lutins plantain continuo respicientes coque collimantes) non,
inqusm, dubitare poterit, qujn si in infinitum (eut saltim quina
tuml opus 8st) sic eotsum continueutur, abonnant tandem,
utraque ad punctum filai, quo continuo collimabet, parfin:

gens-N l .Addit deinde, cum fanion aligna: magnai viti penserint, a
æ hi non inceste, sdtim aequuni esse, ut demonstretur, ipsique
il! ndgreesi. sint, inter quos, refentPtolemueum,’ Ptociuniç
Glavium, Thamam Olivei. Anglum. Arabem Anaritium quen-
dam et Nassireddinum, se (poque (suant Iymbolam confetti
Statuisu. Tom exltibLu’. primum Nassireddini demonstnfione,
cuius, potissima Capita supra dedimus, «un, vidisse Se in
alia niai), inscpto dans alias huit: non multum absimiles citai"-
dem postulai quinti demonstntiones. Bac iutem omnium
commune esse, quad; dam Euclidi baud facile pmtulandum
concesserint , du: in codent plana recta: oauUÎSïntfl’. si p".- -

’x
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durantur, tandem mitards, assumant lipsi huius loco alind
.aliquod, nedum pinta, postulatum, and, illad operose des
.inonstrent, quod non minus difficile concassa videatur. Quo i
confirmation ipse factus sir, immerito sugillitum iri Euclidem
propter hoc .(non,iniq.uuni) postulatum. snam deinde subin-
git demonstrati’onem ,- que! ad liaec laminera redit:

1 et 2) ,,Si finira recta, in recta infinita incens,-in dic-
tectuxn continuetur (vol quantum libet promoven’ intelligatur)

* «un: continuata (vel promota) iacebit in endem recta
nitnfi Quodniotum nectae adhibeat, excusat VVallisias cr
emplo Euclidis, valiorumque geomett’arurn, qui motam cira
suli in definitione .Sphaeree,’et motum trianguli in îdcfinitione
Cani, quin in postulata tertio libii piimi’elementorum pa-
riter motum rectae, et saepius praeterea superpositionem ligu-

ietum sumant. I .3) .,,Si finitae recrue, in recta infinita iacenti, insiste: recta
’nnguluml cum en. faciens , facit haec poum recta illa infini

eundem angulum." I .3 -i 4) ,,Si in rectatvinfinita, limita recta iacens, in directum
promoveatur, et huic insisteus recta, non Vyariato angulo,
sima! feratur: facit haec ad rectam illam infinitam eosdeni
(son aequales) ubique angulosfi .

En) "si in dans nous recta..incidens angulos internas et.
ad ensdem partes facial; minores duobus rectis: engaina exter-
nus (utrivis ndiacens) opposito interna maior estfî

6).,,lisdem’. positis; si recta interiaçens (Fig. 110.), ut
iAÇ, in diœctum promoveatur in situm a7 «(ne ut panama
A iam cum C coincidat, et simul feiatur AB (manante am-
gulo BAC .- invariato) in situra a5; dico, totem tectàm 41,1,

hoc est ABl promonm cadote extra CDN - .
7). ,Jiedem positis: dico (Fig. 111.) rectam a5, hoca!

a AB promotem tectam CD prias sceau, quam panclum n la

C peineniatfl .. A I4 8) "Tandem, kit, puesumo (ex praesupposita rationum
autan tanguant cognita ,i et: figurerai-i1 similium dcfinitione)

a: commuent nationem a



                                                                     

Ah en. I. 419e ,, Dame cuicunque figuras simiIem alia»: cuiuscunquc tangm’ç

badinât poqibilem un: Hoc enim (promet qùa’miutep confia
’Innas in ipfiqituni dîvisibiles petite: Itque in infinitum augia

biles) vidant ex ipse quantitatis naturaefluereî figuram Ici-
licet quamlibei: continue. pqsso (retente figume speci’t)lçum
minùi, mm augu’i in infinitum. Argue hoc xevera (nm: in-
observati, hec.ipsi forsa’n nnimadù’ertentes). pl’aesumunt omnes,-

In. en," aliis Euclides ipse. Dam enim pqstulat data Centré;
et intervallà circuluni descrîberc, praesumit, ecirculnm enim;
ontique" magnitudinis; v’ol queçunque radiopoæibilem esse;
quodque praesumit’ possg fieri; postulat ne possejncere. ,Èç

quanqdarh non pariter aequum esse: postulatum, cnivis [igame
date: ,aimilem ce pesse (nondum edoctum) ,sup’çr (Tata recta

conspuera: possibile tamen esse, hac fieri, tde figurai quacun-
que noir minus pracstjmcndum erit, quam de circuloQ-Neo
obstat praesumtioni huât; nonne, quad proportîohaliuni’defi; l

nitio, et (que harle euppdnit) definitio similium figurnuni
houdan: en: ab Euclide tradita (523d alleu Iibr’ç quinio. e36
tu: sexte pas: ttndendae): poteraLenim Euclides, si expe- I
dire-visum esset, un-amque Iibro primo praemiàiësev. .

9) Ex hi: lemmatibus deindb facile échouant Miami
Ëuclidis undecimum, ,,quodlnempe, si. Rogamtmj (Fig. 112.)

anguli BAC-l-DCA (2 mais, ex Lemm. 7. sempct inveniri
potes: triaùgulum «Ca,- cuiùs angulivad basin iidem val ae-

equàles sin: augulis DCÀ, BAC, et haie tri’angulo «Ca de-
inde aliud simile ægipan potes: super recta ÇA. -- Naine.

-ait, W’allisius 5 hic dbslat, quOnguPeï «hmm, rentant mangli-

lum boustituere. duo simile mondum doutera: Euclides: mm
malta passim in autoanwfi ad demonstgntioneà thedreimtum
(utut in problenjlltum construction accus sit) fieri poste pue-l
sumuntur et sufiponuutur faon, qune quomodo liant géomé-

. nice;- nondum1trlaiditur. a Cura igitm: si: PCAïriangulutm

occurtunt inv’jcemîdnae rectae CP; APs Eric nempe, quam
txiaxigula PCA, «Ca sin: similisa, PCA:7rCai:DCA; adéoque
recta. CP injpsa. CD Producta iacet, pariterquo PACànoçC:
BAC.» amie, criant, AI? in;ipsa.AB-produçta crin. Coüuntlaula

e

I



                                                                     

V-420« néantises-If
[en ÀP, CP in punch) P, aride cqëunt DG, RA in eodedi

i lpuncto in e. adieu, partes reçue AF, ubi Iuntduo illi ur-
guli duobus mais minores. Hi: addit Wallisiue: tanzaniens

V gem about, ut Ehclidem culpcm , quad ipee id non demdnî
m’avait, ut aequo culpaverim ; si plan adhue iudmommd
peaufiniez, v. le. cum Archimede, lineam recum omnium

limer endem panet; eue breviuimamf quo poqito non opus
fuisse! l. 90. Sel! Euclidee id libi propositum hebuisse videa
maint, 11mm paucisaimis postulatia relique demonstruet lin
minimie consequenn’ia. Unde factum est, ut sibi non un

I fausset uegotium ea probandi, quaememoxnon gratis conces-
eerit. Et quidam in omni rprobetione in quacunque muretin

,praesumendum est eliquid. Nana, hisi ex priesumtis (sen pue»
concessie, au: ante non probatie) nulle fit probetiOa Hue
nutem .praetumenda quamvis ab uliis ’ecriptoribus, de reluis
aliislnon solum: diserte receneeri (quod ab Euclide fichu!
est) (alia rumen tacite praesumunt Ilii, ntut inobse’weti. Sed
et Euclide: ipse ixi piocessn operis praeter haec diserte me-
morau (ut praecipua et magis notabilia) alia, sive ex impe-
ctinne schemalis, sive aliunde manifesta’ passim praesumit,’ sa!

quee nemo foret magnums. .-- Et quidem, si adlmc plura val
tacite praexumterot, fil disertim poctulaverab (quae au: luce
clan sint) n’en foret inde culpandue - eed laudandus, qui
hm distincte, quid velit, exposnerit. Nempe linette (non
quaelibet, sed saltim) rectae (non quotlibet, au!) dune (ne!
utcunque aime, Ied) in êadem playio, (nec ait utcunque, ml)
in qua: recta incident anguloc inteuno: et ad 8413125! partes fa;
eiat minora: duobui rez-ris; (nondum forte coëunt, sed) si pro-
ducantur (non utèupque, sed) in infinitum, tandem coïtant
(bon quidem ad musque partes lie incidentis recrus,- nec ad
munis indifferemer, seul) ad en: ’partes, ubi sunt illi duo
anguli minore: duobus recrû. Quad optima consilio factum
indico. Atquo haec in Euclidis vindicias sufficiantfl [a
quidem Wallisins. Et,’ quidquid si: de eo, Quad in Lemm.
8. lamina: dame cuiununque figurine .n’miIem aliam Cuithun-
q’uc magnüudini: possibilam un, et minimum super quinau-
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que recta due .trinngulum ducriptlmi cogitnri poste, quad
simile sinh-jugula data, de que suppositione disputai passe
cane concedendurn est, nescio tamen, au Klügelius (Canut.
praosip. etc; p. KV.) liant! insto iniquius deI .hoc fl’Vçllisii’

conamine indicet. Putaç nempe,.qu.i axioma il. gaga, non
pesse non. postulerai]: VVallisii sibigrepugnam dînera. Quin
demonstiaturum, nulle triangule, niai ,aequalia ,, Bibi esse
panka similia. Etenim, qui. aldoma 11. neget , pugnaturum,
caillage» trianguliBAC (Fig. 115.) angulum externuml CAB.
meiorem zut minorem esse 811mm! duomm intemorum OPPO-
aitorum. Si enim in and casa eum illis aequalein vceneeret,
in omnibus idem ippi fatendum fore, id itague, eum contre
liypothesin ipsius cit, baud concessurum, laque affirmatui’um
esse, triang, CAD maiofem au; minorem cummam angllloruml
liabere quam triang. BCD , itemque triang. LED (facto .axxgulo
EAD:...-CBD) maiorem yel minorem ’illam habere quam triang.

ACD, ergo etiam quam çi"ieng.IBCD. Ergo àngulum AEB
maintenu au: minorem fore quam BCD; ergo triangule BCD,
et, AEB non fore similia, licet angula: duos singulos acquit-y
les habeam. Ira quidem Kliigelius. Ai mihi haec argumen-
ratio nihülprobare videtur. ’Ille enim, quem Klügeliue fingit,
qdverçarius ex falsa’suaîaut perte nolidum demonsttata hypo-

thesi illud tantum adstruere poleril ,i qua: a se et W’qllisio
immun", simul peut esse non. pane, sibi en, quae VVallieius
postuler, Baud cette vidai (falsa esse nondum demoustavit).
Nec mirum. Tacite enim in iis, quae X’Vallieius munit, in-
volvi 11. illud axiome, quad adversariug negat, nemo nega-
Vetit, quippe e àuis suppositis, si ü: non mvolutum essor,
nee’ evolvere illud poterat VVallisins. Un: antem se ntentia,’

hum VVallisii en adveisarii, Vera sic, M inde lpendebit , une
magie mua. luce fulgeat, au: exv aliis illtllîbltaüîr principiie de-

rivai quant. Nec etiam omnia , quine ad figurarum similitu-
dineni pertinent v. c. latemm proportionnas liée in censum
veniuntl "sufficit lWçallisio ipoùel’e, euper quncunque recta
consumai passe figuram .alterildçtae enquiangulam, vel potins
saltim bonifiai posée trimgulum aluni dato,lequiangulun’1.»"

Il
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Cf, Saccli’eriue p. ,40, 41. sq. Tadqueius (Elemenm Euclide:

Geom. Plan, edita ab anno inde 1654, supins, incer- alia.
1,725.- quam editionem hiclcitabimus p. Euclidie patelles
hmm definitionem e pari ratiche de Proclus repreliendit, quad
dentu); lineae, que in infinitum produçtae, licet et! se munie

ladpropinquent ad intervallum quovis data minus, nunquun
tamen concurrent; ac recrus lineas parallelas ces esseidicit,
que in eodem plana situe, ultrimllue. in infinitum protractae
aequalibus semper’intervallis distent, vel,.nt poStea empiloit,
quorum omnia perpendiculacx nm n alterna demisea sin;
aequalia. Eas generari dicit, si recta ad aliam perpendicuh-
ris’ad liane semper perpendiculariter moveetur: tune ’enim
altérai-n eius extremum describere (non tanrumi’, ut Clavim

ait, fectam, sed) parallelam ei, a’d quam perpendiculariter
movèbatur. - Ac facile peut, demonstrari abattue , liman,

n e cuius panaris quibnscunque demissn ad rectam aliquem PH!
pendicula inter se aequalia suit, etiam ipsam rectam esse.
Sumit deinde tria nova axiomata, quae quidem, concassa ipsinl
"definitione, facile demoustrare patent, adeoque tien-tonnante
debehaz, nempe p. 8. parallelas communi uti perpendicula:
et perpendicula binavex parallelisvaequales, utrimque excipera;
Pattes; ideniqùe p. 27..imer cruia.cuiusvis anguli rectilinei
duci passe rectam uni horum crurum parallelam et quads
data recta maiorem. Quae omnii une baud in comparu!
saut, ut Euclidis duglflamv ullo mode asseqnantur. Cf, Baffin.
me]; der mulet, Theorie p.210. sqq. 4

Wolfii’ demonstretia in Elem. Geom., Ïqunmex «de!!!
Parallelarum definitione, a Posidoniô iam’, ut ad Dali. 35.
diximus’, prolan, praficiscatur, neque enim! i: demains!!!"
centaverit, passe perge’ndicula a); nua recta in alteram domina
omnia inter se esse «aequali-ci ,l quam alii praeteree encres in.
eius argumentation: se facile prodaut, v. c. quad sine deman-
strationevsumjt, perpendiculum super un: perdielamm oro-
ctum secare etiam alterna: , nihil attinet , hie diutius inima-
ulzi. Idem circa alia etiam tenremina ex lue definitione pl-
rallelamm theoiiam adstruendi monendum fuerit. la v. cc.

r
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La Caille (Leçons .Elément. de Math. Edit. 1784. p. 261.)
enndem parallelarum definitionem Sumit, addit autem , Quinine
duo puncta positioxiem rectae determinent, sufficere , si duo .
perpendicula sint nequalia. ’Hoe autem ad definitiouem haute
defendendam baud sufficere quisqne vider. Parka! Edmond.
Scarburglr.- (flic- English Euclide i705.) refluer quideimo Bu.-
clideam parallelarum definitionem, a: pro axiomete eumït, pa-

l rallelas eaudem ubique distantinm lrsbere, ubi ea’dem monende

videntnr. - - * . . .Similem lidefeetum in eorum theoria loçuni babel-e ,’ hm

supra ad, Def. 55. diximus, qui raclas parentales ces esse di-
cuut, quae in codeur plana sitae ab alia recru in secourut, I
un anguli ahan-ni fiant aequales, nempe probandum esse, id
fieri, a quacunque recta secenlur. Ex horu’m numero est po-

,tissimum v. Varignon. Elém; de [Matin 1751.. Bossut Traité
Elem. de Géom. 1777.vet multi ces secuti Galli, cum quibus ’

etiam fait Austin. .An- Examinetr et me fini six Bock: 6E
.Euclids Riemann Oxford. 1281; p. 13., quos itague pariter
hic PlialeÎmîttimllB. Ipse tumen Bbssut poslea ’Qoure: de

Dîatbémat. T. Il. 1800. ait, si rectale alicui eequalia perpen-
dicula insistant,» earumque extrema iungautur, lias inutiles
effieere Imam recteur, ei, oui perpendicula insistuns, rarallelam, .
de qua. delinitione vide, quae dicta sunt ad Def.’ 31. Il

’ Longe accuratius in en re verseras estVHieron. Saccheriue,
edito-Mediolani 1738. Euclide ab omni mevo nindieato. Et
quam. verum sir, quo’d Klügel. manet l. le. p. Yl. VlI.’
mnltie cum ambagibns’ uti, et in tanihobscuris je inVolutis

’ yatiociniis facile errorem a]iqu’em latere. passe, et qiramvie

nec ipeum scopum penitus letigisse fazenmurî, baud timon in- i
mile fuerit, laboribus vîri paulisper immorari, eiusque de-
moixstrandi retionem obiter sultim-cognoscere, qui «en o’mnem

diligentius, quam picrique" reliquat-nm traçtsvit, et omnem
lapident movit, utlfalsarum hypothesium absurdintem osten-

çderet, et ad cette amnia, quae hue pertinent, capitqreva- .
caret; Liceat itaque, qrfantum fieri potes: brevissime, me-
tliodum’. eius indican, Et primum quidem (attendit, quad

q l
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etiam ,Giard, du Bisonto (quem SaccheriusJ quad mirant Vie
deri posait, baud legùœ, eut alinude nosse videtnr) demeu-
strssse diximus, dans rentas ecquales, que eidem bai sa
«Idem partes insistant, sugulosqu’e aequsles efficient, et quo:

[un] emema’ iungantur, qgulos quoque, quo: cum iuneu I
fadant; efficere .aequales: nominatim flaque, si eiders: bai
duo aequaliq perpendicula insistant, fare criant, si eorum ex-
trema iungantur, reliquorum angularum vol utrumque re-
ctum (quem ille casant hypothesin anguli recti vous), val

.utrumquevobtusum (hypotbesis mguli obtusi).’vel ntrumque
scutum, (hypothesis snguli semi).- Omnie deinde «lamantins

q tic eo redit, ut ostendat, hypothesin ,anguli v ohtusi petite]: se
reoguli aussi locuni llabere non passe, necueario ipque locunl
habere. hypothesin auguli- rami, vell, ut aliter diminue, in
Gym-1 quedrilatera, cuius duo latere16pposita aequelis
asque ad basin bermuda-culais, reliquos’ etiam angulos- esse I0!

etcs, quad ipsum, ut supra vidimus, est Nassireddini Lemm.
2. et a Clavio quoque 4. a Giord. de, Bitonto autels 8’. loco
positum fait, Ac Euclideum axiome facile inde dei-iman
Et hypothesin quidam anguli obtusi non consistera passe [mile
demomtrat, quum en admisse verisas. axiom.,11.* Euclid., et
hoc autem ,veritas hypotheseos mguli reeti conseqneretur,
antea autem ab ipso demonstretum-Euerit, Imam e tribus illis
liypothesibus ,vel union saltim peau sdmiseam excludere amm-

v que reliquu’um, Hac itaque hypothesi, sua tel0 ingulata, in:
çipit, ut Saecherius ait, diurnmumauotoris proclium adirer;
eus hypothesin anguli souri, que sols edhuc renaît veritsti
axiomatis Euelidei, Et bic quidem maltas est mon: nouer-
in stabiliendis variis "consumais, qute admisse un; au: alun.
hypothesi, et maxime liypothesi Ianguli acuti loeum habens
debeant et yiçe versa (v. c. prout in quolibet triqugulo ne;

- quguli siniul nequales sur majores eut minores tint duobus s
remis, locum ,habere bypotliesin anguli recti (En). 1., vous
hiatus) au: anguli,obtusi (Hyp, 2.) au: enguli «un
la; paritarquo in quovis quadrilatero omises angulos aimai,
quarra; nous, «qua-les fore in Hyp. 1, auto uniates in fini

l



                                                                     

AD El. I. 29. n 1125
î t V v2,.aut minores in Hyp. 3.; et simili bypobheaium diversitate

anguluin in semîeirculo [ou rectum , au! maiorem au: mina,
un recto çtc. -ot vicissim). Adiectiq chiade pluribùs ahi:
131-01). XXIII. ostendiç,’ fluas recta: ingodem piano Iitnslvel

commune habere perpendicAulum, vàl in- alterutranl «mien:
partent proclamas imper magis id se invicem macadam, nid
aliquando au! finitam distantjnm una in alteram .incidar. De,
indç, .plyôstquam Quint; Hyp. 5. màgia ad se invicem in accu

âcre nonlposse ostendit, ut djmmtia earum, surnper maior si:
.dna quadam longitudine, nihil relinqui putt, quam un di-
stantiarearum quayis data miuor ait, vel ut in infinizo, ut
fiant, noueux-am. Ira veto commune perpendicuhun; et cum;
mana miam ’ segmentant habituas duas recta; in; infinito- con.
cul-gentes, quad quam fieri non posait, nec hypothesin ter.
tian: locurn habens passe. Solam itague reliuquinhyp. 1; 
qnaè cum.Axiom. îltafctiSsimencohaefeat. tracterez alitef
miam hyp. f5. destmerè comtat, guéai, en sumta, linon
aliquav curva simul maiôrl ac millornesse dabeag liman aligna
recta, quad ramer: cum satis perspicne demomwasse iure du-
bitatur. Undo candudiç, h’yp. 1. solam veram esse, adeoQud

Ax.V11. rite babas. Abuti lumen cum voce infiniti et concur-
sua in infinito, meüto indicat K]iigel., infinitum enim natun
du esse indeteunimtum, et nous, qua: in infinito.concur.
un: metaphorice (fixais, remue baud conclu-rame, nec com-
mime perpendiculuni lainera. . A * .

Notayi omninô matant; Lambertumnquoqùe-in mechtas
:ionea circa phallela’rum theoriam incidisse, fis. admddum si.

. miles, qua: a Sacchçriol attulimus, quamvi; ipse Saccharii,
quem ne lçgisse quidem vidant; nullam malmenant hein.
Fuerunt filao conscriptae 1766., a: pas: mortem .dernum viri
sagaciasimi, cui forte jpli non ex omni parte saü’çfecere, in-
seitae a Bemoullio Lipaiensi Promtuario Mathemathico (Lèipx.
Magaziu fût Mathem. 2. SIL! 1786; p. 137. «une: 5. St. p.
525. un.) Lamberrus peut gnard? Icirca au, que in pu.
rallçlarum thoorù nahua desiderari pouilla, monin, nummula-

la! propositionee affin, quibus dmmlfinüs Ax. .11. sporule
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liners ostendit, "disque modis’temat, I en in Ilruere, ut
vix quidqunm in est-nm demonstratione desidersri passe cen-
oeri début. Deinde ipsam parallelarmn theoriam aggredimr,
Puiquue tees hypotheses samit ,c et de iis, quae inde con-
tequantur, disquirir, Front nempe in figura qualrmgula,
cuius ne: anguli recti sint, reliqnus quartas ’vel et ipse te-
cms, vel ’maior, val minot recto fixait, quas’hypotheses
alidnomine ad ces ipsas redire, qnas Saccheüus habnir, fa-
dllime pater, cf..Lambert. l. c. 5. 30. sqq. Lambeau! tamen
rem aliquante brevîus et magis dilncide, quam Sacchedul ex-
redit, pariterque hypothesin nangtxli obtusi facile refelfit, ex
qua nempe consequi docer, dues recru spatium compœhen-
date: hypothesin antem anguli acuti pariter’magis refracnziam
esse deprehendit, tandem amen etiam banc sibi ipei contra-
dicere, damonsan passe pater. Quae ipse amen damons":-
tio nititux propositions saquenti: .,,Si in dues nous in codon
plano sites tertia aligna incident , qui": cum altera’earum engu-

lum rectumh cum alter: angulum efficiat recto minorem , in
ut a .recto angulo’qnantum gibet parvo differat, ’rectae isue in

sectae in infinitùm productae se invicem secsbunt. Banc nu-
tem propositionem, quae ax.’ Il. pmem.spœùlem comple-
mimi", in praecedentibus Lambertum baud ita eviciSSe, ’ul: in

esementis fait en: ,I iure manet Hindenbnrg. l. c. p. 365.
quoque demonstntio, quam exhiber: Struve (Théorie der Pa-
rallellinien, Kônigsberg 1820.) eo "au; ne hypothesin Sac-

chai secundam et tertiam looum non lnbere passe auteure
conctur. Neque tamenletiam apud hunc annotât: omnia sati:
evicta, nec tu simplicitate posita esse videutur, euse elementerem
demonsttationem decet. Eadem fere rations, ut nempe hypo-
thesin angon nanti Pariter’ arque anguli abusai locum habere
non passe ’(qunmvis ipse hac denominatipne non manu) osten-

dcre-ssndeu, tan nbsolvem se pesse putatIDuttenhofc-r (Ver.
sucheines encager: Beweises der Theorie von PuaIIellinizn
1513.) in quo.tentamine eadem’,.qnae in reliquis hncopeninen-

tibus nouvimus , desiderari «me videntur.
Praetereo hie Hauunü n demonstrationem Elem. Mulle-
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[secs Lips’. 1’154. quam in ses apeue, miam Klîigelio indice

l; c. 5. V1. sumatur, quad probnvndum eut. Salis concilmo ,
tan-leu Iîailsenins omnia sa cum casum reduxil, quo airain
anarum rectarlim, que ab alia quadam recta secanmr, huis
ipsi ad angulos rectos insisLit, altéra cum en anglüqm; scutum

efficit. Pàliter nihil opus esse Iputo, omnia hac in re cona-
mina v. c. ab Hanke., Behn., Malezieu., Cataldofi, Punks,
Kônig., Ebert., Voigt. , Maas. ,1 Vietb,, Laser- Bendavid. (de ’

’ que confel’sntur inprimis P’fleiderer. Tiges. inaugur. 1’186.

T1168) 145.) Kircher., Liidicke. aliisqne bien, que ne! Klii.
gel. et Hoffmann. .lmbemfvel e schedis Ilauberianis eut ali-
nnde mihî cognita saut, hic affaire, quum vel nihil , quod
ipsis proprium ait, au: pue fieliquis éminent, habenht, svel
manifestîs etiam pafalogismis innitantur. ’ ** I

Praeterire miam liceat, quae Segner. (Vorl. lib. Rechenk.
9nd Geom. 1767. V. Abschn.) Karsten. (Prudent. Mailles.
theor. s et clament. 1760.) Lorenz. (Erster Cursus der reinen
Mathem. 1804.) habent, qui sumunt alut demonstrate tentant,
teclam, quae par punctum intra aliquem angulum situ-m du;
carat, necessario alterutrumicerte crus)huius angulilsecare,
quum nec Race satis circumspecte evicta sur extra omnem
dubitationempposim esse facile patent; ’ i ’

Alia,auten1 ratione .Kaesm’er. (Anfangsgr. der Arinhm. nua!

Geom.: 1158.). Segner. (Vorlesung. über Rechenk. und Geo-
metrie 1767. IV.ÏAbschn. 5. 57. et Votrede zn flan 6. antan
Bûchel’n de: geometl’. Anfangsgr. Euklids 1775.). Kliigel.

(Encyclopl. 1782.), G. G. Schmidt. (Anfangsgr. der Mathemn
i 1797.) etl recentissimis adhuc temporibus Henmaun. (Versuch

cirier einfschen Begrîind. des 11. Euklid. Axioms. Frankf.
1813.) et Biirger: (vollst’ând. Thëorie des Parallelen, Karlsrnho

1816.) banc rem in: cette illustrai-e studuerung, ut tuthie
dçinde axiome 11, sumere liceat. Eornm argumentations,
quarum initie. 11m apud VVallisium deprehËandimusL 90 fera
iedeunt. dune recule BA , DC (Fig. 114.) ab alia quam
AC in seuil-i ponantur, ut svnms angulbrum BAC, DCA
minot sil: duobus mais, conseqllitur, angulum BAF;msiorem - I
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pas mgulo DCÀ. Quodsi igitm: becta DG, manente aigu];
DCA, versus A promowieatur, manifestai-n est, ubi paumant!
1:th pewenefit, rectum DG intra angulr’un BAF sium fore
v. c. in AG. Issu, si vice versa AG, manente angulo GAP
:DCAhyenus C regredistur, ,patet, non statim totem ultra
A3 recessurun (in enim angulus G’AF non poste: menue)
sed primons inflation-es saltim eius partes, que rectae AC

’ proxinmo cum, ultra AB v. o. in cum simili, quo rectum
ce videmus, paumures, quam intereapsrtes ab. AC longius
remué, ut de adhuc ci: AB positae sint. Et, quam mon
angevin utAG vel cd in infinitum produci queat, semper,
quemcunque recta in promets sium: habuerit, infinita eius Pu...
en cis A8 remnebunt, ut imine hic. rectite motus continuai
possit, quamdiu libuerit, v. c. dam itcrum ad CD regretta
sir, nec unquam situm obtinére poterit, que non aligna eius

t punch citra, alia AB site Euerint, unde et rectae 4B,
CD, si opus ait, productae se invicem secare censendae saut.

i Atque haec quidem ad illustrandum mon 11, quam maxime
facero, quin haie scopo suflicere vider: passim, perfectun
tamenn in iis demonstrationem contineri, perspicacissimi. hu-’
in: illustrationis aucfores nec ipsi piratant, nec aliis persan.
snm fait. Maxime etiam analogie curvarum quarundam, que
uymptotss, ut vacant , habent recta: ,4 a quibus non Isecantur,
qusmvis ab ipsis bis rectis, si retente situ priori parallelo
promoveantur, ces semi certum ait, xpraecipitare duc in te
indicium vairs viderai. Cf. Hoffm. Crit. der Parmi]. Theorie
I. Th. p. 61. sq. i104..sq. 147. sa. Par fere ratio est eorum,
qui, si in praecedente figura alter anguiu! v. c. BAC redus,
alter DCAIacutus sit, «tendant, ex CD minots subinde per-
pendicula ad AC and passe, que ex AC pâtîtes msieu ses.
menin puncto C sdiacentis sbscindant, [inde deinde colligunt
(quamvis fortune baud nacarats ostensum sir, segmenta in;
dits quavis recta tandem maiora esse, veliucrementq miam
segmentorum’eadem semper sut maints etiam fore), tandem
niiquod 110mm perpendiculogum cum recta ’BA coincidere,
au]: etiam ultra cum cadette deBere, que praeter Chvium, cos.
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que (pros cum ne neminlvimus, putinerie Gendre H (Elem.
de Géometr., 1794. et 1817.)-de que vide Gilbeni nia-nm
(die Geometrie meule Gendre, Simpson etc. 1798. p. 75. un.)
et FranCeschini (la Theoria dans parentale rigofosamente di-
mostnta in eius Opuscoli. Minimum; 1787. cf. Playfair. Elem. .
of Geom. p. 561.). Recentissime queque similem viain in:
gressus des: Mettemich (Vollstl’înd. Theorie des Pullman

, 1815) sed baud meliore ne reliqui fortune. Nain et ipsi haud’
contigit, ostendcre, bues trimgulorum, que sumit, tandem si
qnavis d’un, uniates fore. Cf. Zeitschrift für Amen. 1816.
il. B. 5.134. fig.

tEodem feie tempera, que apud nos Kaestner., Segneiu,
Karstcn. aliique da’parsllelarum theoris laborarunt, in Àflgiia

idem qggressus est Rob. Sil-tison. la nempe in [Latine Elemen-
loran: .editione, quam publici intis fecit 1756., professus
prime est p. 545-, axioma 11. inter communes eontetitias non
ponendum videri, sed aequo denienstrationem snieteloquendo
admittere, explicatiOnexautem qusdun indigne, ut dilucidior

. fiat, atque liane ipsam explicitionem ita dedit, ut rectas, que
eidem rectae ad rectos sngulos siut, aequidistantes quoque
esse pronuntjaret, recuis nutem , quae ab eedem puncte en.
cant, a se invicem magis et rugis divai’icare et divergere

I

.(quod idem. fera Precli assertum est), arque inde exiomstis
11. veritatem estendi pesse putaret. Si enim (Fig. 115.) res

i

crac: DF, AB ab alia recta HE Lita ucentur, ut anguli inte-w
tierce et ad eudem putes VDFE , BEF’simul minores tint
duobus remis, constitui pesse anguluni HF G aequalem BIEF,
unde demensn’ari posait, rectos-F G, A15 eidem alicui rectse’

ad angulos rectos, adeoque inter se aequidistnntesesse. Quum
me... ex cousu. FD «du inter aequidistnntes F0, AB, re-
ctas G, 17D ex eodem puncte exeuntes necessario tandem
magie; inter se diane, cum seqnidistsntes FG, AB, adeo-

l

modis’nam tenlavit, quorum qui ex fllnctionum. ut aiunt. thcorin
desuinti sunt. ut nihil uliud moneamus. ad elementa cette non perti-

. . - si . . . . .nent, qui autem magie elementuçs nuit, nec 11151 sucrer: plane sunna
- faces: videntut’. .

. ’) Idem in snbsequentibus elementomm editionibus variis aliis I

l

l

K
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. .que FD ’tmdcm fore 4nd panes recue AB contrarias à, id
guis sir punctum F, adeoque tandem convenire rectae A8;
In anglica deinde Elementorum eâitionc, que primum proa
diit Glasg. 1’462. accuratius afihuc rem demonsçrare aggraëi-

I 1111.1106 fera mode: , . . l
D eh 1. ,,Distatitia pupcti arum. est perpendiculum e

r puncto in rectcm demiàsum.fi v - * .
Def; 2. "Rama ad aliam rectum propîus accedere, un

thon recerÏere déchut, prout distendu punctOrum priai-lares
une a ponction decrescant scalper aut crescant: aequidistan-
tes autcm dicuntur duae recru, si puncta unifie ab alter:
enndem spmper distantiam teneantfl , I

Axiqma. ’  ,,Fieri nequiç, ut recta aliqua primuni pro:

pins ad aliam rectam accedatt deinde iterum A!) en recula,-
antequam eam secueüt: fiariter recta nequit primai-n recederc
’ab alia recta, deinde propîus ci necedere; nec recta primum
alii rectae aequidistaus esse’,  deinde cf propius accedei-e, aux
magie ab ca recedcn’e potest; rectaenim. candem sampan!-
.Vat ,directionemfl Hinc facile ’demonstrdc

Prop. 14 "si duae reclae (Hg; 116.-) AC, BD aeqlules
inter se alii. cuidam rectae AB ad angulos rectos insistant, et
a puncto- quocünque F iunctae CD demittantur la AB par.
Êendiculum, erunt EF, AC, BD aequaless- Quoâsi enim non
in ester, recta CD accederet  pâme , deinde recederot areau

; l A3, quad fieri nequitfl Est haec propositio Clnvü Je et î.

Giord. de Bitonto. ’ K 4 -
Prop. 2. ,,Si eidem rectaeVex.enJen1 parte ad âequIÏGI

ahgulOs constituantur. dune recule aequales, earumque extrafin
iunganturî, iuncta haec puiser rectos angulos officiez cum iuilç

quarum extrema mugit.fl Facile pater, «se id ipuin! mel
2. Nauireddini, vel Claviï Propa 4. ycl Sâcchcrü I-
Hinc. deducitur in parallqlogtimma, ’eniudn tus
sint, quartant etiam rectum fore.- v

Pyop; 3. ,,Si duce rectae angulum (ncutlun’) Mp1?!
hardant, in unavis canut! punctum iàveniri poteau, a quo

r

gray æ:-

a:



                                                                     

.EL- Î. vV A perpendiculum in altetnm demissum mains gît data guivre

rectafi - r ’ n .Pr0p. 4. 7 "Si dune rectae ab alia recta sa candela par:
tes sub angulis aequalibus, altero interna, nltero extremo, se-
centur, erit etiam aliqua recta, que en ad angulos rectos

4 scat." I . l A " -- Pr0p. 5., Haut: eadem est cum Euclidie axiomate fi. et
- simili fera mode ac in cd. Simsonis latins demonstratur.

Apparet, Simsonis dernOustrationem aligna a pane cou:
venins cum Claviana. Et mixime etiam axiome a Simsone
sumturn iisdem fare dubüs obnoxium’ est, ne Clavü lemma 2.

Conf. Hoffmanni .ÂCritik der Parnllelen Theorie p. 74. sq.
Austin. (L c. p4 Il.) quoque manet, eadem fere, quad centra
Ergolidia axiome il. Proclus observaverit, ridera quoque con-
tra hoc axiome Roberti Simsona (Haud mùltum .n theorii
Rob. Simsonis difïerre videtur demonstratio prior Mülleri,
Airsführlt und evidente Theorie der Parallelen. Nürnb. 1819.
Demonsu-atio eius pesterior paralogisme leborare vitÎetur.
Nec ca, quae in appendice adiecta est, demonstratio omnis
exhaurit.) Alias Anglus, Thom. Simpson. (Elem..ofGeometry,
quorum ed’itionem quintam Lond. 1800. editam inspiccre mihi
licuit), lita in hac re versatur, ut primum doceat, distendant
puncti alicuius a recta esse perpendiculum ab hoc pudcto in
reçtarn demissum, deindeusequensAædorna pr’aemittst.  

,,Si duo punctialicuius rectae iuaequahter ab alia recta
in codent plane posita (listent, hae rectaejninfinitumpro-
(lactate ex ca parte concurrent, qua minus. distant.n Hinc
porto facile deducit, duels reculait que n0n concurrant, (vel
quae ,ex Euclidis mente parallelac sint) eandem scraper inter
sevdistantiam habere, vel , omnia perpendiçula ab une; ad al-
teram demissa esse aeqqalia, adeoque .porrunuxp idemque puna
ctum non passe. plures une recta alicui rectae parallèles ducï.

et reculs, que eidqm recru parallelaa sint," parallelas esse
intense ,1 lande déinfle relique et "nçrninatim Prop, I. 29. fa,

cile consequuntur. VEt fatendum omnino est,Aconcesso tutie-o
mate, reliquein’de, rite derivnri. Qusmvis auteur Phyfair.

v
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(Elem. cf Geom. p. 369.) banc demonstntionem omnium sin- I
plicissimam atque elegsintissimpm esse iudicet, alii tnmeu nec
hoc axiome multum Il) Euclideo diHerre ludion-tint. Playfair.
iple pro axiomate samit, eidem recrue pet iriens panons!!!

imam tantum patallelam and passe. t .
Verum mittamus haec, et quaednm calme demonsmtiqnuxn

gonera consideremus , quibus nom! cente peullelarum theo-
’ n’am stabilire nonnulli tentamnt.’ Et primum quidam eorum

Y en, qui ex accul-urine theoria" situs’rem expediri passe pan-

vête. Kaenmerus inter primo: fuisse videur, qui in indi- .
caret in adiecto Kliigellii diesertxtioni de psi-allelli, gnan sua
pins laudavimus , epietolib, ubi in lit: ,,lùbituros nos dia
squnndo versus panllelarum theoriun via: eperaverim, niai dia
figentius exculte theoria sinisai? Qua in re baud consentientem
hnbct Pfleiderer. (Thcs. inaugur. 1782. Th. I.) humains
deinde primum in Progr. inaugirali Halle 1778. edito rem.
111:):sz eo deducere studuit, utl ostenderet, dues recta: in
eodem plane positas, que cum renia cliqua «cente serpules
eflîciant engulos exteriorem et interidrem oppositum ad en!»
Alun partes, ethm cum alia quacunque ipse! sécante angulos
mode denominaros aequales efficere... Id quod iule adstrueœ
tentez, quad, aSsumto contrefit), esedem illaedune rectae in
plane in quo Juche cum, simul hebiturae essent positionna:
«adam, se diurnal, son non ennuient (forte reculas similem
ncdiuimilnm.) (Ira cette accuratiu’sProelus ad I. 50. dicit: la)
7&9 Suzy épandra: «Nom: 1; napalImeç.) En antemfargu-
menundi retiens baud acquietumm fuisse Euclidem, indien
Pfleiderer. l. c. Thes. 13. maxime si confenntur du: proposiL
tiones T. 8a 9! 10. il. libri V. et V1. 21. Ulrerius deinde En;
stenius rem explicavit, edito Hdae 1786. libro (Msthem. Ab-
haudl’ungen S. 150-145.) Theoria eiul n Plleiderer. (Tires. in:
Illgurr 1’186. Th. 6.) ad haec capita reducta sittitur: ’ ’

I 1) ,,Rectae, unaos se mutuo eecnnt,’ sen mm planche
suint, habent directionem , vol positionneur , cliverait,- non «un

’tlemli (9. 20.). l - i, .
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2) "Dune rectae, quael a Huobus punctis protenduntnr

secundurn-eandem directionem,. sen quae in eodem plaito eau-
dem herbent positionem, se mutuo non secant (6. 22.001: 2.)
Ideoque parallelae eunt" (S. 28.).

5) nDune rectale in eodem plsno, que cum Iemlem [enim
ipsas "cente efficiunt angulum extet’iorem aequelem interiori
opposito .d easdem partes, candem in plano lnabent positio-
nern’ vel dil’cctionemfi (5. 23.). a

4) ,,Quae autem non’efficiunt angulum exteriorem negun-
lem inter-inti opposite ad easdem partes, eaudem in piano
non habens positionern ne) directiouem, sed diversumfl (S.

25.). i r l5) nDune recrue, quae in eodem plano candem habeut
positionem, vel iuxte candeur directioncm protenduntur, sectne
ab eodem tertia .eEficümt angulum exteriorem quualem inte-
riori opposito ou! eesdem rparaesfl (5. 25. Cor. 1. 5. 29.

’ Cor. 2.). - p . l6) ,,Contra,-v que enndem .positionem vol directionem
lion ballent, cum tertio ipsas secsnte non] officiant angulum
exteriorem aequalem interiori opposito ad «idem partesu (â.

.275. Cor. p3. S. 50).; ’ -
7) "Renan, quae se iùgicem secant, cumvea’dem renia

ipse! secsnte fanion angulum exteriorem mnioremlinteriore
opposite des! partes, ad quas concurrunt (5. 26.), adeoque
engulos interiores’ ad ha: putes minores duobus rectiefl Hi:
stabilitis, Pfleiderer. indien, reliqun breviua, quam a Kan
stenio factum ait, expedin’ P03",4 st Tint. 8; addit: F,,in
prsem’issie’, uronique demonatrationibus scrupuloe mont-e non

inules vidotur 1) conceptus identifiais directionis duamm te-
ctnrum in eodem- plunmpraetnissusflheoriae parallelarum; 2)
identitas situ: un positiOnis in eodem plana attributa duabus
rectis cliverais, contra notionet communes modi, quo (redue

in plana positio «lui intelligitur-(ç. 18. 220i 3) axiomau
tacite Iuppoiita in demomtrnfionibus Prop. 3. 4. (g 25. 25.):
duarum rectum, que ab eiusdem terrine situ in plane ali-
quo ad ensilera pertes divergent nilgaus aeqUÊlibus, candom-

V C
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rectioue’ differat ab una duarum .rectarum emdem in piano
esitionem habentium ariter cum altera non habere msi-

P a P i ltiennent enndem z quae, si genmetrice euuncientur, ultimo re-
sulvuntur priu’s quidem in I. 28. Euclidis, posterius in pre-
pesitionem; nOn pesse eidem rectae pet idem punctum duci
plures une parallelasfl A

Hue etiam pertinet Hindenburg. qui in Promtuario Lied-
ensi (Leipz. Magnziu der Natiirl. Math. und Oelton. lÎSl. p.
145-163 et 342-571.) et brevius, at, ut ipse dicit, accum-
tius postez in eodem Promtuario (1786. IlL- St. p. 367-589.)
parallelarum theoriam exposoit. Haec theetia ce maxime ni-
titur, ut ostendatur, rectas, que aident tertiae palanche
sint, pal’allelas esse inter se. Quod quidem.casu I. nul’e ne:

gode evincitur, si nempe illa tertia, inter duas, cum quibus
Compat’atur, intermedia sit. Casa Il. autan, que illa extra
utramque reliquarum pesita est, demonstrationem itainstrujt
auctor, ut dieux, nous, quae puallelae sin: .alicui tænia:
extra ipse: positae, necessarie au:

1) omnes inter se parallelas esse, au:
2) nullam caftan paraHeIam esse uni e.1;eliq,uis., au:
5) aliquis quidam inter se gap-allah; esse, alias non.
lam vero id, quod secundo et tertio loco positum ont,

exeludere studet, ut itague primus salçtin) ossus reliquus sil.
Nappe tertium quidemIcaaum baud obtinere pesse putat: em- i
ne: enim rectas, quae alicai ternie paraHelae shit, en ipso
deterrnimtum sium! Â lxabere: id. vexe fieri non 309.59. si ea-

, rum alise inter se perallèlae eue passim, alise non. itague
aut omnes inter se parentales, eut omnes non pauliens fore.
At nec secundum casum loeum habens pesse, ce enim surate
’comiequi inde manifeste contradictoria. Quodai enim sumatur
(Fig. 116.), tnmsAB quam CD parolielu vesse rectite EF extra
ipsas petiote, casque ex hypothesi hic facta inter se pauliens
esse non pesse, necessario sequi, ut par ppnctum auliqued I
stectae. AB duci posait recta GH rectae Cl) parallela (l. 51-
quae ex centreverto Ax. Il. non. pendu.) [ta tan: GH qui"!

esse positionem in plane: et rectum, quae positione veilli-
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EF pat-allah: fore rectae CI) inter ipsas pesitae, adaoqtte ex
casa I.) perllelss fare inter,se.- Quumivem criant CI) paral-
lela ponatur rectae EF , est hypothesi nunclsumta, 6H, Cl)

i nequire inter se pataudes esse, quad contradicat ci, quad

.

ante tamtam fuerat. Et in hacrargnmentationc ad casum se-
cundum facta fatear nihil me videre, quad iule reprehendi
posait. nIpse «item, Hindenliurgu aliam- adhue huius casas
manade-cm addit, recta CD ciron immetam EF cil:-
cumvoluta, quam ipse pfiore adhuc cettiorem esseputat, quae
veto mec iudiçia pluribus adhuc Jubiis obnoxia fuerit. Quid-
quid sit, mihi carderai non in hoc secundo casu, un in
tertio, q’uem ante secundum. leviter tantum pèrstringere viëum

fait. auctori, versai videtur. Neqtsatenim. mon! ipsum: te-
ctas, quae eidet’n terrine parallalaeaint, determinamm situm
habere, sans clare expositum tu, neqne emmy and cance-

I dahir, inde fluera videtur, mon pesse harnm- in determiuata- t
rom rectuurn alias inter se parallelas , alias nan’paùllelas esse.
Cf. Pfleideret’. Thon. inaug.’ 1782. Th. 14. et Haffm. Crit. I.

St. p. 250. Parith ex sariette sitns tlieoriam parallelarum de-
rivst Schwab. (Tentarnan none parallelarum theerriae, notiene
situs fondante Stuttg. 1801.) et aliquante brevius in alia li-
bello.(Commentatio in primum Elementortun-Euclidis ilibru.m
Stuttg. 1814.), Est. nempe ei-sitns certus modus, quo.plura
ceëxistunt (5. 18., libelli mode citati): angulus plmns geai-tr
lineusiautem Idiversitas site: duuum rectarum in plana cen-
currentium 5. 20.; rectae totem parallalaesnnt, si eundem
eitum habent, vol si situa uniras idem est se situa alterius 5.
27. (Distinguit trempe inter situsn et positionem vel directio-

Xnem.) Duo tandem adiungit axiamsta , quorum prius est: si
duae rectite habens eundem situm inter se, babebunt siluni
aeque diversum a situ rectae tartine. Pasterius: si (lunure;
ctae ,habent situm .aeque dinensum a situ renne tertiae, ha-
bebunt situm eundem inter se. tHinc facile deducuntur
propesitioues I. 29. l. 28. I. 27. I. 50; ac tût-inde axiarfia
p11. Denique adsmtitur, dans recta: parallelss nec inter se
Concurrere, et vicepVeisa : si dune recta: ex nenni patte cané
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currant, esse cas parallelas: îdeniqtte, recru parallelas esse
aequidistantes»,îet limant, que ab alia recta aequidistet, etism

ipsam rectum eue. Quae amnia satis inter se coluerene, et e
suppositis rite dednci nome ntgaverit. At scrupulus restat in
ista idea identitatir situa durant sut plurium rectarunt, nec fa-
cile concipitur, qua reliasse. linge licence ebndem situm lia-
bere dicautur. iPt-aeterea axiomata praeqiissa, si usitatis in
geemetria terminis exprimantur, nihil aliud esse videntnr,
quam ipsae proposition» I. 29. et l. 28. Cf. Heffmanns. Cuit.
l. Th. p. 198. sq. ,Notandum deniqugVermehren. (Versucli
die Lettre ven ,parallelen und kowergenteu Linien ans citrin-
clic" Bcgriffen vollstfindig bennleiten Gültl’r 1516.) ex fis-
dom fare principiis. pracedere. Minus tamen exacts videutr
eius.demonstratio. Sttmit enim ut axiomata 1) rectas, quae
versus aliquarn toutim) esndem directionem baheant, habens

V candeur directiattcm inter se, i. e. si .consueto more rem ex-
primas: que aident tertiae parallalae sint, parallelss esse inter
se, (quad cette l’Iindettburg. demonstrandum esse putaverat,
’et quad solum omnine sufficit reliquisdemonstrandis). 2)
Si dune rectale babeant eaudem directionem inter se. et una
ad, tertiaut aliquasn inclinant, inclinai-i ad eam eriam alter-un
(i. .e. rectum, que Imam e duabus parallelis secetjsecare
etiam altettam, quad pariter solum sufficiebat, et priobandum
ont). Ollmius etiam, de quo supra, quum de Ptolemaeoaermo
ossu, diximus, ’aliquapex parte hua pertiriet. Alterum iam
resta: genus eorum, qui superficiem planam infinitum , turri-
bus angnli in infinitum productis interiaceutem cltaracterem
magnitudinis snguli constitueront (ont pro mensura anguli sua
merent) , que. pertinel: Bertrand. (Développement nquvenn de
la partie élém. des Mathém. Vol. l. Préf. p. 21. et Vol. IL

P. il. Ch. I. 65. 4. et 12424.) et Scltulz.I(Entdecltte Theorie
der Parillelen 1784. ac donne in alia libro:.Darstellung der
vollkomtnenen ’Evidenz und Sch’ârfe seiner Theorie der Pa-
irallelen, immigd). 1786.), quibus adiungipatest Crelle (über
Pardlelen-Theorieen and das System in der Geometrie,.Berlin
1186.) alunerois: (Élément de Géom.,1803.). Theoriae Ber-
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trandi le: Schulzii Epitomen et Epicrisin ab llindenblgrgio, et
ex parte a Kacstnero factum comme: Promptua’rium Lipsieuse
(Leipz. Maguin [in reine un. angew. Mathem. 47156. 5. 8;.
la. 592. sqq.) cum quo contai-i meretur Karnen. (Mathem.
Abhnndl. Non. S. 52--76.) De Crane videantur Annales
lleidelbergenm (Heidelb. Jahrb. der Lueur. 1.818. NrÔ 5.4.)
de Lacroix Hoffm. Crit. L Th. p. 81. sq. Schulzium olim
contra varias eius chemine opposims chicotions defeudere stu-
dnit Geysichen. (Best’âtigung der Schnlzischcn-Thcorie du l’a-

rnllelen, and X’Vidcrlcgung de): BendavidlçheuiAbllumdl. ilber
die Parallellinien, Kôn’gsb. 1255.). Olim qtiam, quad notat

Pfleîdercr. (Thon. inaogur. 1784. Thcs. 6. 7.) ruera, qui an-
gulum pronnnpiarent esse npatiuni indefinitun) , quod cruribm
anguli interiacét, necteudis rament inde consequentiis peuhl):
abstinuerunt: e. g. Schott. du Cursu Mathem. L. I. C. Il].

.Art. Il. 5; 2. ley Elém. de Géom. L. Il. Sent. l. Der. 1.
Müller. Vol-ber.l tu: Geom. C. 1V. à. 15. Et Rama! in!!!
Sein-Lux MËth. 1599. p. 145. tout!) geometriam logis omnibus
angulum au: superficiem au: corpus facere dixcrat. Cf. eLiIm 
Proclus ad I. Def. 85 At hune raliAmem nominalim clinm,

’ nec. illegiLime, à): cadem au" 0b quam Ioingitudinis crurum.
ratio in ca non Imbcri debet, reprehenderunt Oromius Prime":
(homo L. I. C. 1V. 5. l. Mulet. chmetrie u.Markscheidek.
C. I. s. 50., Bossut. Traité Elém. de Géom.. Net." génér.

5. 9. Quidquîd sil, ü omnes, quo! hac ratione theoriam pa-
wrallelamm tractasse diximut, in eo conaentiunt, ut spaçium
imor duas parallehs infiniœ productàs contemum Pro nihi!o
am infinite parvo habcmlum patent, si comparent: cum spath)

l inter duo alicuius anguli crura infinito prodncu contento.
-’Qucd in se effic’ere poste putain, ut dinar, lngnlnm quem-

c-unque, pluriblu vicibus iuxta se ipsum pan o pesse, in, ut
landem- omne infinitum’spnjnm ciron aliquod punclum- in
piano positum expleat au: quperet; Ipatium contra imn dual
patafiolas contenant: si totidem, quo: angulm me, vidima
inxta se ponatur, sampot tamen ad mnmque mi panem infi- -

mitan: patinai baud explctnmIrelinquere, and: Patate puant
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hoc; inter .psrellelas contentum spalinm. pro nihilo habendum n
esse comparatum Cam apatio anguleux inter crut» infinite pro-
ducta. His amatis deiude axiome Il. Eucüdls ils adstruunz.
"(gauchi dune rect’ae -(F 117.) ’AB, CD ab alia recta EF

 harmonium ut anguli inter-ni BGH, ,1)!th sium! emmi mi-
nores sin: duobus rectis , A13 , CD productae  tandem concur-
rem. Facile enim parfit. angulum-DHF maïorem eue angulo
BGH, made , ci augulus PHI fiat aequalis Iangulo B611, recta ’
H1 intra angùlum DHF cadet, utiparîalleln. erit recule BG.
Ian], cum spatinm engaine inter cran DH, 1H infante pro-
ducta comenmm ex praecedente infinilies mains esse debeat
spatio [inter pataudes HI, GB [infinite ,productas courante,
manifentum est, spatinm illud anguille non concludi passe
inm termines huius In parsHelis-*comprelxenai spatü i. e. ra.
clam HDngneceudrio tandem» limitesa’ectae GB prutergressu-

ramyease , un duas lus recrus inter se concurrere." Contra
, banc demonstrandi rationem malta punch" mouuemnt Hin-

denburg. (Allgem. Liner; Zcît. 1785. Nr. 54. et Leipz.Magazin
1786. 3. St. p. 592. sqq.) Karsten. (Marlxematische Alabama-
lungen Nr. Il. 5. 52-16.) Pfleiderer. (Thes. inaugur. 1784.
Tite: 6-18. et Thesaur. imugflïalis 1786rkThes. 9. 10.) et
Eichler. (de Tireur-in paralleîa’run Schulziana Lips. 1786.).
Haec monita eu .porissîmum redenntv: ’conceplum superficieî

angnlaris non indefinitae sed reapso infinitae baud satis darum
I esse, et chante, que minus demonxtrniones illi innixae pos-
Ïsint esse aequo evidentes et apodicticae, ac. alla Euclide!»
troque enim spatial linfinita and et confirai pesse: principiu
geometrica, que tantum de quentitatibus finitil valant, no.
minaüm principium congruentiae ad demonsmnds theoremlu
Ide spatiù angularibus infinitia non cagnardera et une apPli-
cari passe: spatia evanescentia et nihilo a aequipannda, si non
absolute, Vtamen relative ad alia nec par se accul-are aluni
posse,’ nec unqùam demonitrntionem rigorosam , au] aliquam
(antan! ad verum approximationcm admittere: aliis evidenti-
bus geomeLriae principiis v... c. nxiomati I. 9. "tonna sua pute
mains tasser manifeste vim fieri, et e- geometria clamentu’î
terminas etiam infinite magni et parvi esse prosoribendol.

n
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. nLongis bis disquisitionibus finem tandemfifaciemus, ad-
iectis duobus-recentioribus teummiuibus, quibus rem ’, et alter

Vcerte novât plane se llactehns inten’tntîs cuniculis (qnod vix

fieri iposse videbatnr) aggressi sunt duo vinai doctissinii; VVach-
. ter. et Thibaut. VVsclner nenipe, poquuam (Zeitscin’. [in

Astron. 1516. P. ÏI. p. 61. sqq.) theoriam parallelarnm s
Mctternich, editam diiudicgverat; einsque laminas amendent,
simili novam methodum breviter indicavit. Postes edito li-
bello singulari (Demonstratîo Axinm. Geom. in Euclideis un-x

-decimi Gedani 1817.) ex iisdem progressas Principiis , alia ta-
xmen via ad scopnm pervenire comme est. Nempelpriore loco
(Zeitschr. fîîr Asuon. l. c. p.16. sq.) ostendit, si dune rectae

dab aligna tarti: in secentur, ut alitera earum set-ami sil pet. ,
’pendicularîs’, bas nous , si fieri possit, ut ipso inter le non

Conveninnt, propius scalper aheram ad alteram accessuras esse,
ila ut una asymptota alterius fieri debeat. Bis autem sixmtis
m.mifestam contradictionem inesse ostendere studIit. Deinde
in libelle postes edito, re ulterius ciplicats, ostendcre un»
nidtur, vs! nondum stabilita paralielnmm theon’a demonstrsri
pusse, pet: quatuor punctn in spath» irroullibet data (adden’
dum tamen: dam non pima duobùs punctis sin! in endem re- ’
claànec plural tribus in eodem plane) superficiem splzaericam,
ce, quod inde consequatur, pet tria punas in dunplano,
mode non âne nua cademque recta iaccnnt, circulum describi
passe. l Tum axioma Euclideum in demonstrari posse doser.
Data guaevil recta A8 (Fig. 118.) in punctis -A, B terminais
in C bifarîsm seoetur, et ex pnncto C lieus CI) recule AB ad
ltlerpendiculnm ducstur. E punctis A, B ducantnr in eodem
piano cum AH et CD I’ectae AE, BF, darse AB ad quemvïs

Langnllnm recto minorem insistentes (in nempe, ut sil. angulus
CAE:CBF). Ex pnncto C alise reclae CG, CH illis AIS»,
BF ad perpendiculum normentur, quse liasce in punais G,
Il secent. Pl’oducantur CG, CH usqne ad I, K, in, ut si:
CI:2CG, CKzzCH. tine facto tribus plmctis C, I , K du
àulus circumseribi potest, cuius centrumv , ut quidam ex con-
sanctions perspieitur, in recta CI) ipsius punctum intersectio-
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Inis cum recta AG vel BH effieit." . Ita quidemïille non me.
sitatem tantum iiuel’sectionis istamm rectarum , sec! constructi-
onem exhibera itentat, qua ipsum intersectionil puncturn in-
veninmr. Et illud certum videtur , siquidem sine parallelarurn
theoria probari possit, pesse par tris quaecunque’puncta non
in eadem recta sita circulnm describifnihil iam dissonas:
auparfuturnm. At, ut verum fateamur, quae,VVachterus atm-
lit, quamvis ingeniosa sint, velds t tamen dnbitamns, en; in
elementis in proponere liceat: qnin in ipsa’etiam demonsm-
tione malta sdliuc subobscure dicta videntur, quine ’subinde
quidam bromiltit «rotor se ad summam evidentiam adductu-À

mm, au: usent, fabillime ea demonstrari. Antequam auteur
se ce fide libersrit , .nostriim. de argumentation ista indicium

suspendere liceat.   o V
Thibaut. autem in libro, cui titnlum, fecit: Grundrifs du:

reinen Mathematik , G’ôtt. 1818. in eo cum VVaclitero convenir,

ut earum propositionum, quam ex perallelarum theOria come-
’ quuntqr, quam immediate adstruere tentet , et deinde ordine
inversa ab lutins demoustrsrioile ad parallelarum theorism pro-
eedat. Ita nimîrum ratiocnuatnr ad I. 52. immediste demon- I

l strandam. Sit (Fig. 119.) nimgulum quodcunqne ABC, .8;
sumto in latere CA nitra A producto puncto quocunqne b’ re-
cta Ab’ cirça A convertatur, usqnedum Puncmm b’ in lpun-

ctum ,9’ recrue AB cidat. Deinde recta Ai?” in recta AB pro-

moveatur, usqnedum ponctum A cum puncto B coincidst, et
ifi’ in b" cadat. Denno recta Bb" ciron B convexntur, du!!!
b”.in pundtum. p” rectae BC cadat , et iam recta Bfi" in recta

B0. descendat, dam punctum B cum puncto C coincidat, en
’ in bi" cadat. Denique recta. Cb"’ cires C convenatnr, dans
b’" in punctum fl’" vrectae CA cadat. Quo. facto parera lit,
rectam Ab’ converssm fuisse tribus vicibns, arque tribus hie
gyrationibus, dam itemm cum recta CIA, in que primum po,-
site eut, coincideret, angulos [ses externos niaugulideseripsiue.
At, cum iisdem gyrstionibus recta Ab’ in reçtam CA, in empri-
mum posita crut, iterum redierit (poternt nempe Cf" adhuc in
CA promoreri, in ut C cum A et f" cum b’ coincideret),lndeov

z

A
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I

, . . . , ,que omnes angulos, qm area unum punctum A esse possunt,

æ

i. e. quatuor rectos emenss cit, patere, omnes angulos externos ’

trianguli cuiuscunque aequsles esse quatuor remis. Quum
veto anguli externi trianguli cum angulis internis simul ennui
«guides sin: tex iectis (l. 15. Cor.) suguli interni soli seqnales
arum duobus rectie. Algue bine Ax. 11. facile’deduci punit.
Et haec quidem satis speciose. Liceat une" observais, dam
recta Afi’ in AIE-promovestur, site ut ponctum A cum puncto

A B coincidst, rectam Ab’, angulo KAN inyarinto, in sium: Bd

yerveuire, in, ut Bd sir persllela reetse AU vel CA (i. 26.).
Inn veto, quam recta Et?" in BC promovetui, usquedum- B
cum C eoineidat, recta Bd invarîsto engulo dBfi’I’ simul de-

scendet, et dt serti simas, rectam Ab’ frets sdhuc sertis sy-
. ratione ac C nec, plus, nec minus iis argalis sbsolvisse, qui

cires unum punotum sont, demonstrsri oporœbit, rectum Bd,
postqnsm Id C descendent, in ipsam rectam.CA cariera. Quod
mm damnas cettumerit, si demonstratum ente tuerie, engin-v
1mn dBfl" ecqualem esse angulo K"Cb’ i. e. si I. ante du,
monstran fuerit. At I. 29. pende: ex Ax. 11: inique lundi
vieissim me. 11. ex Thibautii demonstntione propositionis I.

52. derivsli poterit. . ’ l

x

CCaeterum alios etiem, qusmvis aliis rationibus, et hacte- ï
nul non felieiori successu tentasse I. 32. immediate adstruere,
et exinde pirallelarum theorism demonstrsre, supra isrn dixi-
mns, quo pertinent, Hauff.’ (Geom. Fundsm. solide Gamin
1819.) et le Gendre. Et de hoc quidem, praeter ce, que
supra diximui, cf. Biblioth. Univers. Oct. 1819., ubi enclot
enonymus partes le Gendre. suscePit,’ caraque contre Iohn.
Leslie, qui in Elem. of Geom. Edinb. 1817. iysum repreneu-
derat, et contra alium geometrsm Anglais), ’nescio en satis
feliciter, defendere tentevit.

Excussis in: tot et un: vsriis hic in re consminibus, in
quibus omnibus aliquid adhuc desiderari pour: fessi sumus,
iniqui tlmenr fuerirnus, si negare velimus, eorum suctores
inuits subtiliter sdmodum rimstos esse, et magne perspieaeise
nique acuminis specimim dedisse, et mirsm quustionis sim--
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plioitatem, que vix permittat, ut ca in simplifiiez-n nabab
x-esolvi. et quasi extenuari possit, maxime in causa esse, cur
rem acu rangera nondum contigerit. Neque tantet: bec ipsn
mulimina moulu inntilin fuisse censenda cum. Malta enim
vël ipsi illi none alicaiu: parallelarum theorineloondimres,
vel ü miam, que: and mm, adversavü ingem’ose observa-
runt, quibus doctrina mathematica augeretur; et "hmitîblu
canne ac omnibuanumerin nbsolutae scientiae accurntius, ne
ante factum, definitia, quam modeste de nom-i3 viribm indi-
candum ait; hoc étiam exemple comprobatum est. Caeterum
film. axiomatia confroversi illustrationem, quam post VValli-
sium Kaeunems aliique dederum, tironibus sufficere pesse
confidinius.

x

.4...- ----- 4.-...- .--...
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n HELEMENTORUM
,1. V 47.

1) Q’uamvîs, quina un: aligna rationç cella esse demonsn-a;

mm est, multipliento demonstrationum numero ucqueant cer-
ziorn fieri , unde’etiam phares eiusdem thym-emmi: demonstm-
donc. , n e nîmü fiamus, plerumique affure noluimus , in hoc
tamen celebrntîssimo theoremate ab istà regula paululum dis-
cedere, et ex iis, queue maxime notatu «ligna a VIPÜ! Ma-
thematiéis circa cins demonstrationem excogitata esse vidimai,

nounulla cette maxime simplicia seligere, et bruiter hue
conféra visnm fuit. Pleniorem ,varioruin hoc problema de-
moristrandî conanimnm histoflgm dederunt, ipsasque potions
demonstratiônes exhibuerunt Scherz. in Disoenat. de Theore-
mate Pythagorico Argentan 1743 etÀ Ielze. pailler in Dissertat.
Amidon. uPraeside Lang. edin Halae Magdeb. 1752, quos se-
cnti sunt Hoffmanxm de: Pythagor. Lehrs. mit 32 thaï]: be-
Imnmen, theils noue". Beweinen Main]. 1819, et Müller: Sy-
slem. Zusammenstell. der wichtigen bisher bekannten Beweiae
Je: Pythag. Lehrsatzes au s. w. Niirnberg 1819. Et Scheçz.
quidam et Müller. hinoriam theorematis ab antiquissixvis inde
temporibtu réparant, Ietze. et Hoffmann. varias, «paniqua-
drata cathetorum, vol hypoteuusaé inter le habere possnnt,
positipnes distingunnt, atque inde’variaa’hil cuibus accom-

modats: demomnrationes defivant. Praeter Euclidis itague
demonmalionem, quam primam vocabimuf, valus fluore-
mnis etiaxu «lattai poterit, ut aequituru  
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*2) Sil; (Fig. 120.) triangulum ABC ad B rectangnlum, et
comtituantur super calhetis AB, DG quadrata ABGF,  BCDE,

et producamur recrue DE, FG, donec in L - pariterque
rectale EC, GA, donec in K conveninnt, quod necessario fie:
(L 29. Cor. 5.), ernntque ex Conslr- EX, GL, pariterqua
EL, KG parallelae, adeoque GKEL parallelogmmmum in E
’rectangulum, et quam ait EK:AD .(I. 34.) :AB-I-BC, pa-
ritarque LEzFC (I. 54.) :FB-vI-BC:AB-I-BC, erit EX:
ÎLE, Mecque GLEK quadratum (I. 29. I. 34. I. Def. 50.).
Inn, si sumatur EH.-.KC:AB (unde erit LH.-.-CE::BC).
pariterque sumatur VLI:KC:ABI (made erit lG:CE.-.BC),
et ducantur tectae AI, CIÏ, HI; erit ’AIHC quadratum hy-

potenuaae. Nana, quam EH:KC (cit Comma), EC:CB
(ex Cousu.) :AKËCILŒL) et angulus HEC:AKC ex cousin;
erit (I. [1.)]trinng’ulum HEC:CKA , et nominatim IlC:CA,
et angulus CHE.--.ACK, et HCE;CAK. At, quum CHE-i-
HCE: recto (L 32.), cri; etiam ACK-f-HCE: recto, unde
ACH erit recrus (Î. 15. Cor. 2.). Endem mod o ostenditur,
eue triangulum HLI:CEH:AKC::IGAË:CBA, et HI:
HC:AC;-.AI, et angulum HIA rectum, pariter ac IAC,

 IHC,. Eric itaquq AIHC quadratum hypotenusae AC
(Defl 50.) Et est hoc quathatum, additis quatuor him-
gulis reciangulis ou, mac, ILH, Ac; aequale quadrato
GLEK. Pariter autem quadraça ABGF , BCDE, additis
duobus recrugulis ABCK, BFLD aequalia saut quadrato
GLEK.   Adeoque, quam tüangula’CKA, HEC , ILH, AGI

Iimul lequalia sin: rectangulis ABCK,  BFLD, eruut qu:-
ârata ABGF , BCDE simul sumta’ aeq’uali: quadnto AHIC.

Ad hoc ipsum fare redit demonstralio Ilenrici Bond. in geo-
menin Londini 1755.. edita, uterefert Kliigel. (Matheml.
X’Vôcteîb. Attikü Pythagor. Lehrs. HI. Th. p. 952. sqq.) et

ca, quem habet Thom. Simpson. Elem. cf Géom. p. 53. pn-
rîterque ca, quam (ledit VViukler. Institut. Malhem. Physic.
Geom. 353. Scherz. Demonstr. 5. et 6., Miiller.Dcmousm
1. et Demonstr. 5. apud Develey Elem. de Géom. L. KV.

,Ch. HI. 5. 41. Denique pater quadrato hypotenusae ex Alter:
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parte rectae AC commuta, eaudem demomtrationcm locum
habere; Cf. Schmid. Elem. der Pour) und Grime p. 544. Si; *
milem demonàtrationem ad varias; pouitiônes, cime quadrant ,

in Theor. Py langer. habere ponant, aphlicu Hoffm. l. c.l

Dem. 9-16. l . I V h Ia) sa nimgulum (Fig. 121.) mac ad elrecgmgglum, et ,
constituantur m: ante super cathetis âl’adraftaIMQFëABCDE,

et producautur rectao CF, ED, douce cqueqjant (I.
29. Cor. f 5.) ductaque LB cum hypotenusafieonyenîat in M,
eiqne parallelae agamurvrecrae AI, CH, que l’ecçis EL,. CL
ôccnrrant’iu punais H), I, denique îungatnui’ 1U. hg, qui!!!)

pardi-e136 sint AB, GF (I. 28.) i. e. AB, IL, pnritcrque ex I
Conatruct, AI , BL, erit AIBÏL parillclogrammum 56.),
ndeoque rectae panllelae AI, BL ,aequales arum (1,54.).
Bodem modo ostenditm’, etiam CH , BL aequeleq ac-pveralle-

las une. Undo Aï, CH aeqnales (I. Mx, 1.) et planche
(I. 30.) ehmt. Hinc etinme,ACI, HI aequaleslac paluche
sur]: (I. 55.). Praeterea, quam BDzBCv (I. Def. 30.),
pçriLerque DLzBF (l. 34.) :AÆS, et anguluc BDL, ut-
pole recrus (I. 15.) aequali; si: angulo ABC, erit client

- (r. 4.) BL:AC, a: BLDÊBA’M. .pndç, Nm ait BL:

AI:-.:CH,. et BL:AC:.IH,.e,runt AI, CH, AC, 1H inter se
aeqnnles. Deniqne, quam stit LBDzBAI (I. 29.) et, mi
mode vidimus, BLDrfiAM, erit LBDÈigBLDzBAI-l-BAM
:IAM: at LBD-f-BLDz: Langulo recto (13:52.), Indeoque
IMA clic reculs, unde omneLamËuIi parallelogrammi AC!!!
arum recti U. .34. Cor. 10.),.adebque, quam erqu lutera ne.
gadin aine, ACHI erit quadratum hypotenusae Def. 50.).
Est autem quadratum ABGFz, harallelogï-ammo ,ABILA (I.

’35.) :1 rectangulo AIMN (I, 55.), pariterque quadratum
RODE-.- parallelogrammo BCLH (I. .35.) : rectangulo CHMN
(I. 35.). .Ita’que quadraca’ ABGF, BCDE cathetorum sima!

suinta aeqnalia au": rectangulis AMIN, CHMN. simul e.’
quadram hypotennâae. Cf. Müller.,, qui I. c. Dem. 7.. banc
demonstrationem, quam ex Clçviq repaît, 6mm. hactenue
cognitarux’n simpljcissimuu et praesmxüssimum iudicat.’ No-
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. ’ maori. est, simili consu’uctîone ac demonstratione theorema

longe generalim exhiber! passe. Nempe, si super duobus
lalel’ibne AB, BC trianguli ouiuscunque constituantnr pat-alle-
iogramma ’Quaecnnque ABGF, BCDE, et producautur rectae

GF, En, donee in L convenimt, iunctnque LB cum tertio
latere ipso vol producto in M cqnveniat, et recta: LB paral-

- lelae dueanfur AI, CH, qnae rectis GL, EL in punais, I,
L H occurrent, Henique iungaturIH: erit ACHI parallelogrmmum.

’quod, si puiictum M in ipaam AC cadet, same parafielogram-
morum ABGF,’BCDE sin in AC productam oadat, diffa-amine

earum «tequila-erit: Haine propositionis pattern potiesimam
habet En». Collect. Mathem. 1V. 1. cf. Carillon. Mém.
de l’Acad. de Berlin. 1766i!» 345. Clavius p. 88. Gilbert.
die Geometrie me]: le,Gendre etc. p. 298. Klilgel. Encyclop.

Il. Th. Müller. l. c. p. 79. I 4
4) Multum cum prnecedente similitndinis habet sequens

demonsti’ntio, niai quod qnadmnim hypotenuaae ex opposim
parte describitur. Constructis 122.) super AB, BC, ,AC -
quadrette ABGF, BCDE, ACKM producantur MA ,1 KC,
usquedum mais EL, GL in H, I cocufiant, et, quam an-

. galas, ACK rectus ait (l. Def. ’30.) rectua erit,ACH (I. 15.).
a: recuis est etiam BCE (Ï. DeÊ. 50.), unde, si denim"
communie BCH, erit ACB:HGE ’(r. .Ax. 5.).. Et, quam

prneteren BC---CE, et engaina ABC, utpbte tractus, :Vrecta
CEH (I. Def. 30.), triangulum ABC aequale est trianguio
BEC (I. 26.), et nominatim HG::AC::CK. Eodem mode
ostenditur, iti’iangulum ABC *aequale esse:triangulo AGI , et
nominatim esse AI:AC:AM. iDucta deinde BL ,1 erit, lob
BD:BC, DLzBFzAB, et ’angulum BDL..-.-.ABC, etiam’
qiangulum BDL:CBA (1.4.), etmgulueBLDznAC:CHE,
itague LB paralleh erit recrue HG (I. 28.), adeoque, si LB
Producntur, dum secet recta; AC, MK in N, O, erit LB
perpendicularia ad AC, MK (I. 29.). Et 0b AI:AM, rectan-
gulnrn AMNO aequale erit parallelogrammo ABIL (I. 36.):

’ filmât-no ABGF (I. 35.), pariterque rectangulum KCNO ae-
quale parallelogtàmmo BCLH (I. 56.) z qu’au-irato RODE (L f I

x
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35.) itague quadratum .iCKMzABGlÎ-l-BCDE simul. llano

tdemoustrationem babel; fichera, estque apud ipsum nr. XI.
Endem etiam utitur Thom. Sinipsoxi. Elem. cf Geom. p.

.. Miillei’. Dem. 14. H l . w
I 5) Pai’iter’cum, praecedente 5. 5. similitudinem habet, et

satis facilis est en, quae sçquitur, demoustratio. Çanstructis,
ut ante (Fig. 123.) quadratis .ÀBGF, BCDE , en’gantuif in A,

C, rectae AI, CH ad AC perpendiculaires, et producantnr,
usàuednm cum. rectisl GF, DE ipsis, sur productis in. l, H
contiennent, quad necessztrio flet (I. 29. Confit), Set iunëntnr
HI, Leritque angulus GABàlAC, quia literque;jrectns est,
unde, denim .communi IAB, erit angulus GAI:BAC (l: Ax.
3.), et, quam etiam angulgis AGleBC, et AG:AI’» (l.
Def. 30.), erit (L. 26.) AL.-..-.AC. Eodem inon ostendermf,

. esse CHîAC, unde "etiam Al.-.CH (I. Ax. 1.),:et, quum
Fraeœrea A! patailela sit rectae CH (l. 28.), erunt etiam HI,
AC aeqtinles et parallelae (l. 54..) et ACIH erit quadramm i
liypotenusae (I. 30.). Et (11mm niangulum ABI, et quadra-1
tum ALBCF. in eadem’basi, et in iisdeni’ perallelis sint, erit
quadratum ABGF duplum trianguli ABI (1.41.): endem ça-
donc, si pei- B ducatur recta NBM pataude: rectale A], exitÉ
rectanguium AlMN dupluni trianguli ABI (l. 41.), mule
quadratum ABCF aequale est rectangulo AIMN (I. Ax. 6.).
Simili modo ostenditur, esse ,quadratum’ BCDE aequale (lupin

triangulo iBHC i. e. rectenglulo NMHC. Totum itague qua-
dratum ACIH aequale est duobus quadratis ABGF , BCDE.
simul. Haut: clonionstrationem halant Clavius (Euclid. .Ëlem.
1591. p. 65.), Sturmiuà (Mntheseenucleat. p. 32.), Coëtsilu

" (Enclid. Elem. 6. libri prior. 1692. p. 140.), Scherzius Lie.
demonstr. HL, Ietze l. e. démonta. XIII., Müller demonur.
5. , Hoffmann. demonàu. Star-mina .obèervat, triangula
A91 ,HCEÂta considerari posse, qulaisi triongulum ARC, ciron
punetum A nel C convegsuxnin situm nervenisset, quem une

bout haec triangule. A l r. - ’6) Clavius ibid. et ex ep Ietze c. Dem. 1L, et Müller.
Dem. 6. afferunt adlmc banc démonstrationem. Constructii,

.1
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m ante (Fig. 124.) quadratis ABGF, BCDE, a figura ACIH,

qu" eodem modo demonstratur eue quadratum bypoteuusae
AC , ducat!" par G recta GKML, parallela recta: AC, que
mais A! , CF, CH cocufiât in punctid K1, M, L, puritfl’que
pet E recta EQPON patelle]. roche AC , que cum remis Al,
A8, BC, CH in punctis N, 0,. P, Q conveniez, ’et ostende-
tur, ut ne; 5. eue’ triangule AGI, ABC «gadin, et nouai.
nain] GlzBC, vel ab 30:02., etinm GI.-.CE. Et, quam
praeterea ex. constructions GK ,I EQ, recta. AC patafiolai: nier,
enim parallclae’inter se (I. 30.); et pariter ne AC cum AI,
CH rectos angulos efficient (I. 29.). Et, quum pariter recta
G1, EC parhllelae sint, erit angulus lGK:CEQ (I. 29. Cor.
5.). Deniqne anguli ad K et recti suint, erit icaque (l.
26.) triangulum GKI:EQC, et nominatim IK.-.-.CQ. Et
quum etiam IH;ACi(l.3-’i.), erit rectangulum lKHm:A.CNQ
(l. 54. Cor. 21.). Est. autem ACNQzACOE 0.35.) :BCDE
(l. 35.). Itaque quadratum ABGF: panllelogrammo AGMC
(I. 35.):rectangulo ACKL (I. 35.) .Itaque quadrata BCDE,
ABGF simul aequalia sunt rectangulis IKHL, ACKL simul i.

e. quadrato ACIH; i» - ’7) Aliam demonstrntionem admodum concinnem habet Miiln
Ier. 1. c. Dem. 15. cr. eiusdem. matltem. immine Beubeit.
des erslen Buchs der Elemente, et Tempelhof. Geometrie fiir
Soldaten etc. Constructis (Fig. 125.) super lateribus triangull
ABC in B t’eetanguli quadratis BCDE, ABF G, ACMK, con-
atituntur super; MK triangulum MlKi in, ut MI:BC et K1:
An, unde bb’ MK:AC, erit triengnlum MIK:.- triangule
CBA (I. 8.), eidemque trianguld CBA, duetn recta FD, ne-
quale erit triangulum DBF (I. 8.). Porto ducatur raca 6B,
que efficiet angulum GBA seniirectu’miÇl’. 5.) et 1.32.),adeo-

que (Obs. àd I. 15.) in directum erit cum dam DE, quae
angulum DBÉ ex iisdem rationilins «minutait: eflicit. De-
niquo ducatur recta B]. hm, in breviter dicamus, omis
damonstntio ,eo redit, ut ostendatur, utrumque quadülatero-
min BAMI, IKCB ieqmle en» litentri qnndfilateromm GFDE,
GAGE, quad, gaula tria latere, que agnelin mut latedbns
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trianguli MEC, et nnguli, quo: in: latere comprçbendunt,
unilingue eodem ordine aequaliaeint, adeoque figura: COIÏ.
giflent, facillimetprobatur. Ablatis deinde a’ duobus quadri-

lateris BAMI, IKCBJriangulis MlK; CBA, pariterque a duo:
A. bus’ quidrilateris GFDE, GAGE, triangulis IDBF, CBA re-

liuquetur quadtatum ACKM aequale quadratis BAGF , BCDE

stimuli i I l v’ .8) Aliam demonstrationem ab Euclide: baud mult.um di-
"vetaam, niai quiet! hic integra parallelogramma adhibentur, l
ubi Euclide; mus fait ultim triangulis, que dimidia en"!
119mm parallelogratnmorum, babel Scherz. l. c. .Dem. KIL v
Müller. Dem.!13. Constructis nempe (Fig. 126.) quadratin 1

,ABFGI, BCDE, VACKM, (lucamuif EH, GL parallelzie rectale
AC, BO parallela rectae AM , K1 parallèle! rectae BC, erit-
que iuncta Ml .parallels ne... AB. Quum enim ex Censtr.
tBCKi si: parallelogrammum, erithlzBC, et quam K1
ptnllela sit rectae [BC ex Cousu. et MK paralleln rectale
AC (I. ’27.) erit angulus MKI:ACB (I. 29. Cor. 5.): est)
lutent etiam MIL-:210 (I. Def. 520.), duare,(l. 4.) anguille
KML-:.CAB. Quum veto e’tiam sint AMK, PAC aequales,’ ut

vtecti, sequales erunt (l. Ax. 3.) PAB, AMI, adeoque AB,
V MI orant phrallelae (l. 28.). JEst autem quadratum ABGF:
- patellelogummo ACGL (I. 35.). .Parnllelyogrammum ACGL

autem :7. parailelogrammo ABMI (I. 34. Cor. 21.), est enim
GASAB,.AC:AM, et-angulus GACSBIAM: denique ABMI ’

-:.:4rectangulo AMNO (l. 35.), ade’oque quadratum ABGF:
rectangqu AMNO. Eodem modo ostenditur, esse quadratum
BCDE aequale rectangulo CNQK, quare quadras ABFG,
BCDE simul’sequalia erunt quadrato ACKM. " t .

9) Alinm satis simplicem theoremntis nom-i demonstra-
tionem habet Ictze., quae apud ipsum est octava, et ita.hnbct.
Construantut (Fig. 127.) super lateribus AB, BC triangeli in
B rectanguli’, versus: pattern hypothenusae ’AC, quadrette
BCDE, ABFG, et producatur FG ad M , donec fiat GM:
BC, ducaturque,AM. Erit itague, quum AG:-.AB (I. Def.
30.), Glu-.730 ex Consirnet engululÎAGM, Ëêpote rentai, ’

A
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cABC, et (I. 4.).AM:.-A’c, et MAGçz-BAC, ndeogue, ad-

; dito communi GAG (l. Ax. 2.) MACiGAB: recto. Ducal
tut inm pareille-la rectae AC, et CK patafiola recule AM
(I. 31.), etuntgue NiK:AC.:AM--:-CK ,(I. 34.) et anguli
figura AMCK omnes vrecti (1., :54. Cor. 10.), unde ACMK
erit guadratum hypotenusae. Conveniet autem DE, » si opus V

, est, graduois, cum recta FG in O (I. 29. (19134.), iungatur
L 0K, eruntgue DO, OK in directum. Nana, quam pouliche
un. 66cm ne, op (I. 28.), erit DOF:.«DEC (r. 29.) a
recto (I. Def. 30.). A: tamtam fait; GM::BC:.OF , adso-
que erit 0M :FhG.-.-.AB , I et osions.) fuit MIL-.AC ,’ et engin.

llus AMK rectus :AMGJ-l-MAC, unde, denim oommùni
AM6, erit OMKL-zMAGzBAC: itague (l. 4.) triangulpm
MOK.-.-ABC, et nominatim engulue MOL-:ABC:: tout», et .

OKdC. At, guum DQF,’ ut vidimus, recta: ait, DO.
OK eruntin diiectum (Obs. ad I. Ducatur BO, et
producatur, ,dum cum recta. MK convenint in P5) et quam. si:

h OK lequslis et pat-allah mette BC, erit criant 80 paillai:
rectae CK (I. 33.), adeoque 80 erit perpendicularis ad AC,
MK (I. 29.). Hi: praeinissil, erit guadrgtum BCDE a: pl.
rallelogrammo BCOK (I. 35.) z rectangulo NCKP (l. 35;):
eodemgue modo gnadratum ABGF :paralielogrammo AMBO
(l. 35.) : rectangulo AMNP (l. 35.), sacagne guadrau
BCDE, ABGF negualia rectangulis NCKP, AMNP sima], i-

e. guadt’ato ACMK. 1 I t *
10) Constructis omnibus, ut la Nt. 5. eodem macla, ut

ad Nr. 5. (Fig. 128.) entendent, «se AGI-H guadrauun hy-
p’otenuue AC, et ttinngulum AGI une «gaule trimgnlo
ABC. Pariterguo, oh AC:CHA, CBàsCE (I. Def. 30.) eun-
guloa lad 13v]! rectos ,1 erit (I. 4.) triangulum ABC.-.-.HEC.

’ unde, addito commuai BLC, erit-triangulum ACIzHEC-i-
BLc’ i. e. :BCDE-nl-HLD. En me»... ou, HE.-:.AB:GF-

et DEËBCÈGI, etiam (I. Ax. 3.) A D---dF, et guum pne-
terea ait angulus FlK..-;GAI (l. 32.) :BAC:LHD, et an-
gulitéd F et D recti sint, erit (l. 26.) tiiangulum 1sz
HLD. [taque triangulum ACE. La quadrato BCDE addito
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Ilriangulo IFK. Denîque, âuum têt HC:AC5.m5u!us HCK
:GHE (I. zzBAC,  et angulus CHK recula , Ideoqul
:ACH) eritCm’angulum CHK a: triangule ACL, adepqne,
derme :cominuni BCL, HLBK:AABC::AAGL flaque
AACL-l-HLBK-FABKI:BCDE-I-lFK-f-AGI-FABKI i; c.
quadratum ACE! z quadtltü BCDE, ABFG simul. flanc
domônslraüoneng babel: Grègorius a, St. Vincentio in Opefe
gnometrioo de circuli quadrature L. I. P. Il]. Prdp. XLHI.
p; 59. CCohvenît cum ca, (iliam Schootcn Andreae ab Onda-
born.:uibuît. cr. Scherz. 1. c. Dem. 10. MiiÏIef. Dem. .9;

Ï!) Construltur (Fig: 329.) super BC quadratum BCDE,
slimtaquie DFzAB, cbnstimntur super DF,qua&ratum FDGI,
quoi! (ab DFzAB) aequal’eïerit quadrato ex AB (L46. Cep),
mamelue-(ab anguloç tachai BDE, FDG) ED, DG in di-
rnctum (I. 14.). Deindç .ducaflur recta ÂI, eütque, 0b DIT:
RA (en 00mm) ,C si nuieratùr commùnis BF, AF:;BD:BC.

vmgqman; lit Fia-PME, «in (L4,) Axe-AC, et angu-
lus FACIàACB, adeoque F41-I-FAC:.ACB-I-FAC: angulo
l’euro (F. 32.); Si deînde pet C ducatur CH parallela rectae
’Afigùa’è- cum recta EG con’veniat ian, et iungatqr H1, erit

. RCHI quadratum hypotenunb. Nm, quam ex cousu. lit
Cf! parfilela-rectae A! , et CAleAI-l-FAC: ungulo raclé,
mât-ACE mm; a. 29.), douane marnera (r. Der. sa.»
val, demtolcommuni BCH ," erit ACBz-JICE (l. Ax., 5.). Et
(1mm puma. si: 0320!; (l. Def. 50.) et ABC:CED (L-
Défi 50.), erit (I. 26.) CHËCAgAI, et uiangulum CEH:
CBA.- Ôuum itaque CH, A! sint aequales et pnrallehe, arum
êtian’z AC; HI aequaleâ et .paullehe (I. 53.), adeoque etiam ’
’..;gulorâm aman nargue recta: est (I. 29;) a. AC!!!

unâdratum hypotenusné AC. Hoc autem quantum aequalé
est quàflratis F6, BE sima]. Habet enim cum iis communia
spath IFKH, 03K, è: triangulum ARC ostensnm fuit ae-
ïjuale’ au Irrîinguilo. HEC,’ flambez-âne triangulum A?! aeqnalo

erit-trianglilo HGI 4.) obCAI-zl’fl, 117216,. et angulos
AIHï-FIG rectos; adebque, dentu coinmuni FIH , (mg un:
. ,
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AlFsùlGJ .Hanc demoustrnionemrqnam. ad.SchooteniumC

  refert. habet etiam Chriot. Sçurmiun Math. entartai. p. 51. et
Develey. Elem. de 650m. L. W. Ch. 1H. No. 42. Dem. 4.

l2) Reliquis constructis et dçmonstrau’l ut nr. 10. duca-
mr.(Fig. 150..) pet H reçu: H34 panllela moue BD (quo
itague angulus HMK reclus efficitur) et pel- L recta (ILN par

5 une]; rectae BC, et ostendeçur, gr No. 10. casé triangxlum
C AGI.:ABC, pariterque triangulum lFK::ÈLD:LOH (I.

54.). . Praetetéa autan)" en- LDEN;LBMO (I. 45.) et n’im-
gulum CNL:KMH a. 26.): espevuim mgr-73D (1.54.),
:DE (I. Def. 50.)-.--.-LN (I. 34.), angulm M.-:.N (K. Dot.
30,) , êt angqlua KHMzEHC (qçia, nddito commuai MEC,
ùtrimque recrus prodic) ,-.-..NLC (1.29.). , Tomas igitu; qu.
draÏum ex AC?"- quadrntis px A3 , BC simul- Bqnc damon-

strntipném habet Coëtsius p. 158. un; V
  Caeterum , anisais plurîbus Aaliis demonluuionibus, qui!

habèntur apud Coëtsium, Scherzium, Iatzium, qui iriginti un:
habet, Hoffmannum, qui lriginfia dans einÏnt, Müljmm,
aliosque, ’addimus adhuc uonnullas alias, «par, grimât ni-
tantur. propœitionibus ab Euclide poutine daman: (lamentant.
dia , vitig tamen logico, quad circùlum in deniônlu’ëndo Wh
Cam, minime label-am, quad nappe en, quibus nomma hac
innituntur, proposiçiones non Vice vous ope theoreuutù Py-

5 Êhagoridi, :aut aliorum ab cd pçndentium thcqremuun, sa!
* in potins demonstrari possunt,-nt, ai qui: plûtes une I.
47. ponere possit. Hue pertinet. . -.

15) Haud inelegans damonsçratio Coëuii p. 148. sa. et
Stgrmii in Mathesi mandants, p. 185., quam opiat haha:
Scheu. Dem. 7.-, Müller. -Dem..,5., et IetzuDom. KV. . qui

. enndem etiam prolatam dicît ab Hamburger» Franco in Dis- ’
’ aemtione de Magma Matheseos. VVitemberg. 1701. Pneumo

Feuerlein. editaa En hue (cré redit. Tu’apgûlum’recnngnlum

ABC au: aequicrurum erit, au: ploya, si: Il aequücmrum, et
constructis (Fig. un.) quadratio BG, BE-, «incanta: dinmeti’i

AF , CD, et iginganmr FD, crique ACFD quadratum hy-
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potenuaaç. Nempo’ AAABC, ABF , CBD, FBD «qui.

lia cum (l. 4.), adeoqne ACzAFr:CDr-FD, et 0b C
Iangulop «squales crumirecxog (I. 52. Cor. 7.) DACzBCA:
BCD:BDC:BDF:BED:BFA:BAF,.angulî F AC, ACD,
ÇDF , DEA recci "au, et. fignraÏACDF est quadratum CI.

’Der. 30,1. Et, quam triangula ABC , ABF, CBD, 3m ne.
qdalia aîné, (1110th .eorum quarta par! en quadrati-ACFD;
A: triangulajn ABF, çst Àpàrs’ dimidia quadrati’ A6 (I. 34.), et

Iljangulnm CBD in", dimidia quark-ni BE val quadratiAG:
igame quadra: A6, DE sima! lequnntur quidam, ACFDÂ
(Ring, ut hoc obits: nommas, dgd’ucitur, in quovis trian-
gnlq, recËangnlo ismceli quadratum. hypotenusne quadruplant

on; propoüti.) Si: veto 2) (Fig. 152.) tfiangnlum
ARC Id B rectangulqm non acqnicrurqm, and AB)BC, et
a) facileldemomn’nbitur, qqadntum ltypotènusaé superlati-

anguglum quater sùmtum quadrato, quod fit a diffa-cum
reliquorum latenun, un, quad. idem est, quadrants!) hypo-
tequne une aequalc triangule propœito,,quater.sumto, un
cum quadrato differentiç rqliqlxprum Internat. Nempe, coh-
urqctis qugdrntis 8G, RE, prodùcantur mm 46,, EC , do-
nec in K conveniant, dçingjle, consumai super AC quadrato
44cm, ducal". ILN planel- renne en (I. a.) et HNM p.
rallhçla rucha GK,’ eri’xquolangnlul IAL-l-KAC nième rectal

- (I. Def. 50.) :KCA-l-KAC (I. 52.), adeoquc.IAL:KCA,
et, 0b insulçp L ,4 liteau», .et AI:AC, est triangulam IAL
:SACKÂI. 126.). Bodem mode osiendetur,-æequllia esse -
mais. tringlas. ACK, IAL, HIN, OHM, CAB. Frater", .
quam ait KL---AL--AK:CK--ÀKL-AB-BC, et ehdem modo

INÈNMçxMzAB-BC, rot anguli K, L, N, M, IectIi,
erit KLMN qqndtatum dilfercntine AD-BC, Ideoque qua-
dratum,ACHl a: triangule-ARC quater snmto, un: cum qu:-

-r drue difforentiae laterum AB, BC, vol , quad eodem redit,
Cquadmuzn ACHI 10th au duplo rectangulamb A3, BC

A un: qui: quadratodiffcrentiu 110mm laterum. 19m vero*b)
ex il. ,7. gugdg, licet, quadratnm idifteremiae latent!!! A8.

- DG «guzla. que quanti: a: A8, BC, deum «huile-rectal)-
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gulo sub A13, BC. .Itaqne quadratum ACHI lequel: ait qua-
dratis ex AB, BC.’ ’ ’ e ’ n

’ Aliae adhuc .demOnstretiônes’ nitun ur doctrine de proPor.

ticnibm. et fignnrulhl siniilitudirïe, qu’un parâm- camus: est,

sfne ope (hoorematis Pythagon’eiïadszmi et pas: et mure.

Hue peuhle!- e - ’ H - ’ ’ ’ A
14) Seqûens demonstrau’o. (Constante (Fig. 153.) «par

hypotenuna AC trianguli ABC 1d B rectahguli quadnio ACMI,
(limant BNO pataud: rectaë’CK , crique BN’pcrpendienlaI-is
.14 ac (1’. 99.), "itague sixailiwer’zhh triângula me, me.
1:30 (une) unde- erit acrmn-L-ABe;AN-(vrnnet. 1.).
ndeoquewquadratam ex AI! Èïèéczangulo ex AC, AN (V1.
1.7..) . i. .e’. rectangulo ’ Imams- àariœrqueuce scène: CN

(VIH De]... 1.), adeoque quaüra’tutn ex B0 è: remngulo ex
AC, CN (V1. 17.) i. e. rectaàgdlo CNOK. e Quadrata igim:
18x448, BC simnl lagune-0mm rectanguh’s 40, NK simul
iule. quadrawqx Je. V ’ e C J v
A - une demonswatio’f-en apud Schaüum XIV., et Coach:
en e "titur’ïîxf schülîo-"ndT VL’ .173: CEindèm demonstntionem

11.1!er DeveÆeyw Elémfüe’ CGéomÜlelV’, Ch. ni. Th. 9.

efl’liiHeu Dom; 116; Hoffmzmi. Dèmîl26r.m Caetemm eodem en
"redit, Quo filai-Ï qiiani- à-Gfdsohioueâxhibfta’m’esse dîximu: in

’I. 111. Cintra, ahi qùodïGonnîùs tine
proportiqnn’m ne figurarum aimil’iïllmïxpedît. I .5

l5)IPanHo affiler ümilîs. démonsti’züo in Iistîlpoterït. Tri-

-a;.g..xum»-JBN. (Figtlëi) eriFad"tfiangulnni ARC, ut ne.
.01] 11th (Vf.e19.), et triangülum ÎBNC-àâ nidnguluinHlBC,
m - Boa .4» gag (VL’19J. . amie-A’ABNçABNo: A430

’zABq-î-BCHuICq (v. 24.): ampli ’AAÉN-l-ABNœ
À,ABC,nitaque ABq4-BCq.-:Aëq’(v. Def. 5.); une do-’

monstrationexh Chabet’ Bézour.’ Ele’mu de Géonit -Hoffmum.

new.2z.- 4 r *’16) Bmior saline erit sequens demo’ustrhtiô. Quant ex

Yl. 51. "Ain triangulo- rectilined figue: qùaecuhqlœ icotilinea
âme: hypotenusa des’crîpm vaeqnafisv-sir-dxi’abùs iimilibns et

similitefi :descriptis ’Egùris [laper ’èàtlietin’, ’ïzomimüm Hem 5



                                                                     

Ah 5L. L 47. " ’ 455-
valet de quadretia , l quippe que: «un figura. rectilineae simi-

Iles (V1. Def. 1.). Haee demonstratio ultimo «locolhabetur
.apud Scherzium I. c. et louai. c. et lapud Coëuiugnin schah]:

2. Id V1. 51. v Pv . . * * x. . ’ I . ) ’ v. 17) Finern lus demonstrauombus faon: «quantique est .
apud Ietzîum 20. , et quam ,irlle ad, Ipann. louchîmeLaugiuvm

Mathes. Prof. Haleusem refert. Sil: (Fig. 131.) triangulumad
B reeungulum, super hypotenysa :40 construamr quadxjatum ,
[CH] (15246.), et centro C radio Cd desctibatur semicirculus
LAM, eritque LB;[.C-BC:AC’Î BC, e:.BM.--:CM.4.BQ
SAC-FEU. Sunna deinde CIL-LEU (I. 5.) construatur super
CE quadratum CEFD , quad itague aequale erit quadrato ex
BC, eritqno DHzCH-CszlC-EC, padterque Ali-:51!)
-CE:JC-BC.. Producatur EF, du!!! cummeetn 1H conve-
niut in) G, [oringue ,01sz (I. 511.) ËAC-BCÏSDH. De:
nique producaumhr .11 et 150 ad N et K ira , ut INzGK’:
GH:CE:BC, et inugalur NK, crique IGNK reçtangu-
lum (I. 55. et 54.), idque T: rectangulo FGHDI (I. 54. Cor.
21.) quia FQZIG, et GKZGH. Quadratum igitur ACHI
aequale est quadrato E’FDC’ simpli cum ractahgulis AEGI,

FDGH i. e-aqttadrato ex BC una cum«rëctangulo AENK.
H01: ipsum rectangulum ante!!! continemr sub mais 115:7,le
-BC, et Jdelcl-INSAC-FBC; itague quadratum hypn-
tenusae 20 aequale estquadrato unius catheti BC,luna cum
rectangulo, quad continetur sub summa huîus catheti et hy- .
pounusae (JC-l-ÈC), et sub differentia eatum Ç4C--BC).
At, chiais realia AL, .All’l angulu; in semicirculo recrus
erit (1H. 5l. que non pende: a’I. 47.), ndcoque (V1. 8.)
erit LB:pA:BA:BM, i. e. AC-BC:BA:BA:JC-i-BC,

"ac proitxde (v1. ’17.).qu:(,1c--50)x(.40.ç.1w). [taque
qundratum hypotenusae- aequale est quadratîn ex BC,;et :43

sima]. . d a eCor. Ex Inc obsetvatiçne, ’11qu trempe in triangulo re-
enngulo ABC aemper ait AC--BC:BA::BA:AÇ-i-BC facile
deduci ponant, quod’ [gangas ad Afinem dissertationis Ietzü

v
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tout, regain. pro inveniendis nantais integlù, quorum
quadra: (aunai quadnti) in comparut. sint,-nt duo simul
eequalin tint .tertio. Fuite lampe mène-2., BAz-b.

. r b 2 ., . . . l - .en: I:b:b:-;-, Mecque AC 4- BC z Es, guidé (AC2 .
4- se) 4. me 4.0) a me: alia-.1312- Ideoque

a a ’
v b2 . ’ . V10.232; , (AC-i-BC)-(AC--BC)-.-.2BC:ËË-a:: .

b;-.2 I b - z, Mecque BC: 22. . . Tue igimr me An, BC,

ÀC, vel nanan-i iic’ endogi esse pomma: hi: b, 52;",

bz-l-az . . . . . . .T, dummodo duo ulumx un: numen integn, val, n
aulnes pet 23 multiplicentur: 2&5, 52-12,): 24-..2. quicum

e mmtis A et b mimais integril quibuseunque omnes sial: un.
meri integri, efficient, quad eut pioPoaitum. Banc ipsem
reguhm supra Id I. 48. attulimus. Ex en. etiam dérivai pas.
tant reliques dune, qui» Id Pythagoram et Platonem refe-
runtur. Nempe regula a Pythagore auna numerus, quihy-

i liotenuuun exprimit, uniate «imper excedit numerum and...
tubai. Quodsi itaque panel bZ-i-aZ-Zahzl, erit (b-a):
:1 , adeoque etilm boa-1:1, vel b.-:a-fi-1. . Ian! , si hoc su-
mas, erunt ne: numeri 2ab:2tH-2a’: bz-a’JSZa-l-l: lin-ç-
12:2. 42.144 carient forma compreliensi, que supra ex-

. hibita fait. Pariicr in m5111: a Plume dan numerus, qui hy-
potenusnm’ exprimit, bittatio aemper excedit numerum alterius
caillai. Quodei peut: bZ-I-ez-(bz-ez):2, vol 2a’-’-::!,
adeoque 32:1, et azi, erit 2aba::2b; et b2-122b2-i.

. et 52442:!) H4, ’quae ipse est regain Fletonii. e Deniqne
peut, quod Imagine observa, iuultasaliu :pecialee regain
h’ac generalîore mutinai, v. c. li quia velit, minimum

) h’ypotexiuue numerum aheriuc enliai quetemario superet, erit

bai-a 2-2ab::4, macaque b-e:2,. vel b:a-l-2. et mimai
2:b-.--.2u?’s’F4l-. b 2-32---1ta-f-43 bz-Ï-IFGËFIAFÎ-q- V61
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genenlius, si ponant: b ?4bà2-2ab.-.àm 2 , adeo ne b-nazm,
val brai-km, exit 2ab.-:2; 9-1-2am ; bî-ha 2:2am-f-m 1 ; b 26!-
a.’-’-::2a 3-F2am-H’n 2. Confetti. hic meretur Müller. tystem.

Dantel). der wichtigst. bisher. iBeWeise des pythagor. Lebr-
satzes , mitfieiner nusführlichen Theerie de: ZahiemDreyeoke.

Nürnb. 1819: . I l - ) .z

ne



                                                                     

EXCURSUS. m.’

,5 i au iELEMENTORUM
-1. 47. 48. n. 12: 13. ’

1

l 1) P tout in triangqu aliquo me... aliquis’ roumi, eut obo
tusus, anti Icutusifuerit, quadratum literie huit: lingule op-
positi fore aequele, en: maint , iut minus, quam mutina qua-
draorum duorum reliquorum internat eiuxdem trianguli, et
vice verse vidimus ad I. 47. Il. 12. 15. Pariter cumin un.
gulorum trianguli , làtemmque ipsic oppoeitorum matu: aliqua
relatio e sequentibus fiatebit, quibus pinterez nonnullee pro-
positionurn isururn adplicationes continentur. IBrevitatis causse
ad initiaux 3min. monemus , oinuia’ , quae in hoc excursu se-

quuntur, Id nr. risque Q5. deeumta eue e Pfleidexerj Sahel.

supin. citati: 220-245. i x2) ÀSi recta a vettice trianguli dd pluiotum, que bail bi-
"hriam necatur, ductn aequalie est semissi buis, engaine ad

verticaux est recuis, quad facile deducitur e’I. 52. contra en- .

galas ad venieem obtusus viol acutlu erit, prout recta ab eo
ad punctum, que bath biseaux, ducal eemine basin est mi-
nor eut maior, quad comequitur ex I. 18. I. 52. I. i5.

5) Et vice versa , lei anguille ad, verticem
est, recta lb eo ad punctum (bien, quo d’ifariam aecatnr ln-
sis, agnelin est similisai buis; ci me angultii obtmtu fusât,
haec recta minor erit sentisse baie; denique, li me engaine
.acutus fuerit, haec recta maior erit sentisse buis , quod un.

gogice facile demonltratur. V )
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4) Qdae4 e yertice aequicrui’i ad planctum, quo
bifariam acomat buis, ducitur recta, ad angulos rectos basî
mac (I. a. vol ou. ad x. 10.). Quae auteiù a txfùnguli
non acquit-Inti Ivertice ad pmwtum bîaectiogis buis. agitmg

troua, oblique, in basin incidjt, in ut 311511111111 obiuaum cum
sa eEficiat ad partes cauris maioris, acutum ad partent! arum,

minoria (1,25. r. 13.). I , dl , 5) In triangulo igitur don aeqnicmro, un»; nnguli ad ’
basin ambo tupi: acutî, perpendicnlum ab venise in basin de-
rniçaum banc in ùlaeqnalia sccat, sic, ut mains segmentuma
adiaeçaç and maiori, minus minori (ut. 4. et Cor. I. 17.). . ’

Idem adam cqnsequitur ex I. 47. h , d d
A 6) In quocunquestfiangulo non aeqnicmro diffarentia qua-
dratorum crurumk aequalis est duplo rectangulo au!) basi et
au!) eius segmente duobès interceplo punais, quorum and bi-
fariam secatui. basin, lalterp in ipsam inéiditdperpendâlculum. ex

venin tripnguJi super and) demisspm. ’ ’ l - V
,Sînt (Figg, 171. 178,179.)  triang11la non aequicrura; no.

minaüm si: AÇ)AB, simque eprum basal ,bifatiam èectae in

page G. . l ’ Ï. a) Si (Fig. 177.) rectua en: engainé Bf 1111i qui maibr.
opponitur: est AC H3 11-4-ch (I.47.)f:l.dBfl-l-2)GB:XBC

01.2.0». 1.). . ’ fl * ’
b) Si (Fig. 178.).a11gulu5’ABC est abrasas , et AD par-

pendicularia ad BÇ: est AquABq-i-BÇ’q-FZBDXBC (Il. -
12,) gang-’p-zcnxnc-q-znnxnc (u. 2. 005:1.) fana q *

q-2GDXBC (Il. 1.). . h ac) Si (Fig. 179.) angulu: ARC estdacutusl, et AD per-
pendicglaris ad BC: en: AC 1H-2DBXBC2ABq-f-BCÇ (Il.

. 1:5.) :ABq-l-2GBXBC (n. 2. Cor. 1. :Anq-I-zcüxlsc
91-21313ch (Il. 1.), itague; 110qu13 q-f-QGDXÈC, me.
inde in triangule rectangulo AC q-AB q:ZGBXBC, in tri-
aggulia obliqughgudis AC q-AB q;2GDXBC. .

.Aliter in: cumt angulus C, qui lateri AB(AC Opponitur,
"aux; .1: (r. 28. 1. 17.), geneùammbs. 1.1.1 n. 1s.) çà:
AC qui-BClqde q-I-ZBCXCDLseu (Il. 2. Cor. 1. cg XI. Io

) , 1
n



                                                                     

1460. l ’ rnxCuasus HI.
404-1.an XCGr-ÎABq-f-ZBCXCD, igîtur acàzanq-ç.

2BCXGD , et AC q-AB (1:2BCXGP. . Hua redeunt deman-
suatioues VYhiatoni p. 61. lq. Gilbeui p. 295. l

î) Dnobnsd rasibus- pdsteriordbins nr. praeced. 81ml:
’Acqzchzq-g-mq; ABqànnq-an, A
Hilde AC q-AB 1,:CD -BDO!. Porto spa:
on q.31) q;(cr:-ç.BD)x(cD.-BD) (n. 5. Cor. 10.);
et a... anguu’ obtusi 004.31):ch , CD--BD:BC,

clan autem anguh aunti CD-f-BDzBC, CD-BD;20D.
Quatre utroque cqsu CD l1---BD qc’ZBCXGD.’ Utnimque’u-

aertum AC q-.AB q;CDq---BD q: ZBCXGD complectuntur,
et patelina ex priera aherutro modo hic indium inferunt
Pappi Lemma 2. vel l. hi Apollonii Loconf. Plan. L. Il. (Col-
lect. Math. tf0], 252. .b. sq.), Apollonius von Peagen cabane
Oerler P. 13. cg. 27. sq. 208. sq. ac Gilbert. die Goometrio
nach le Gendre. Simpaon u. s. w. Ï. T11. Halle 1798. p. 304.
«1.). Lemvna Pappi de n ngulo niveleim enuncîatur. Sche-
xwl ei adiu’nctudll nana niai casumïnguli acuti esghibetI, de-

monstratjo tamen.aeqne ad canin angnlî obtusi pela-tinet. Ac
Il. Prop. 1. Apollçnii, quae pontifiera huiua lemmatia parte
gaititur, cam non soÎum ad ho: calus, aederiam ad «au!!!
anguh’. rami extennm roqnîn’t. I
1 8) Cuiuavis trianguli, quadrata duorum crurùfix sium] du-
pla suint quadrnibrum dimidiae. buis ac même ab veftîce ni-

1

anguli’ductae ad punctum, que basia bifurîam seêatur.
Triangulorum ARC (Fig. 177-1800413358 BC bifariun

in puncto G seœmur, ç; ab .vgrticibus. ad Punçta .G du.

canturireiçtae A6. I I Î ’
V q) Cum in tliahglllo aequicrpro (Fig. 180.) recta AG Si!
hui perpendicularis (0133. ad I. 10.), idéoque si: AC 112A31]
:00 1H-AG 1.103 cH-AG q (r. 41.) eét AC (1.1.1113 q.;--;2(GB11

M01). - . .. ÏSint, ut (Fig. 177-179.) niàngulorum ARC crin-a inne-
qualin; nempe AC)AB. Cum in bis me. AC obliqueîll
bêlât! 1.30. incidat (m. 4.): si1 a) ’ipsuËnÏvcrluslnâixxlnxs A!) bis-i

13C jaerpendicularc: tum AC!L-;AG1H-GC q-l-ZCGXGÏÏ ("’-



                                                                     

au au. x. 47.4s. 11. 12. 1a 4161
4. et n. 12.) .-.-AGq-I-GBq-FZGBq, 0b C6203 (canut):
itàqùo AC q 4- AB 42146 q 71-418 .14- GB q-f-QGW :ZAG 11-4-

2GBq ,’ ob.1Aquil-GB q::’AGq I. 47.). Aliter in: AC 4:2:
ABq-I-BCq (I. 47.) -...:AB 94-468]; (Cousin et 111.4. Cor.
2.) ,I «liure AC q 4- AB «1:: 2A3 lH-âGB 11:2(1113 q-f-GB 104-3

2GBq:2AGq4-2GBq (1. 47.). ,19.) sa un... crus minuâ AB
basi BC- oblique insistât, ex vertige A demiltatur in basin
HG, petpendicqum*AD, quod ad partes anguli agui AGBA
cadet (nr. 4.).d Tune cum ahgnlus AGC si: obmsus, AGB d
acarus, 311m: AC me q-p-CGq-1-2CGXGD (n. 121) 3A6,
-f-GB 44-263 XGD , oh. CG--.-GB (Canard) a: AB 11.-:-.AGH4-x

G8 GA2GBXGD (Il. 15. et 059. 1. ad Il. 15.). Quart: A011
" q-Aqu.--;.-.2(AGq-l-GB q). 2

A Àiizet in: AquAD q-!-CD q (l. 41.)
1 ’ ABhADq-t-BDqS. v

igitur Acqq-ABQÆADæl-CDWISDQ - ’ v
- . :2AD.q-I-QGD (14-26139 (Il; 9. un 11.10.):

I, . :2AGq-ernq11. 41.); ’
., Propositioxteln un ,praeôed. Ëraditamfiexhilgent Pappî’

lemma*4. vol 6..in ApolloniixLocor. Phnom Lib. Il. Collect.
Mathem. fol. 254. b. sq.;d Apollonius von Pergen ahane
Oeît. p. 15. 29. 254. qu; Serenus .de’Coni sectionne moi).
161.1 p.*46.’aq.: Clavius d-Euclid. Elem. Francof. 1607. 9.208)

.sq.;. Gregoriua a St. Vineentio p. 28. 511.; Franc. a fichu)"-
tan. ’Exercizat. Mathem. filin”. V. Lugd. Bat. 1657. Prop.

Geom. Prop. 18. p. aq.; Viviani de lacis solidia libn.
Il]. Prop. 6. p. 54. «1.: VVhiston. p. 62.: Playfair. p. 65.
511.: van Swinden. p. 78.; Gilbert. p. 507. sq.; Thom. Sim-
psonf Elémxof Georh. Lond.7180.. p. 37L Et Simpaon.
quidem nèfle adhuc idde et ex I. 54. Cor. 1. dedncitje’quons

- thcorema: si a p’uncto clique iun-a rectangulum duoantur te.
crue ad quatuor eius-angulos, surhma-quadràlorum duarum
rectarum. ad duos opposiros anguloè ductarum acéttalîs est:
automne quadratorum duàrum reli’quamm rectarum. [dm
theorema van Swinden. Anfangsgr. der Mefsk. En: 1797. p.
’74. ex l. 4". et I. 134. deducit. Pappus ac VVhiluon. casant

. V a, .



                                                                     

1.453 x camuses Il]. .N
la. h. fi- miam. 1m"; priori, du. posteriori metlaodo 1......
stratum shunt, propositum autem. generatîm enuncilnt,

’ qgod. et :ÇIIPPOIÜË Apollonii libr. Il. P109. 5. , oui apud Pap-

pum illud insu-vit. .Claviua an d’une. a Schooten. pinne!
tecenaent ac demonstrant casas: me ensum un la. amande
posteriori , hic pijiori; alterum tu. l1. fi..ute:que modo posta-
riori, , Gregoriua qaau nr. a. 01113.00 casum nr. b. 5.1115111111

.methodo priori: et casino nr. b. p. in duoa dividit, quorum
prioremy ahi nempetriangulum est rectangulnm, paria: mode
priori, alumina posteriori stabilit. .Sarenua, Viviani., Gilbert.
111c expotito, illi -strictim indicato et ad I. 47. remisse mu
un. a. duos cama na. brune damonsntione compleetuntur;
Viviani quidem ac Gilbert. priori mode 111m Qba. 1. ad Il.
15.; oui hic et alternai cama 111, b. fi. demonsjïrationelp subiungit,

Sereuua amen! sequenti metltodo simili priori or. b. p. Cam
0b AC)AB (supp.) si: 181-183.). 111le AGÇ obtu-

Aus, AIGB mutin (un 4.); ad 1min; partes cedjtperpendiculum
BF ex puncto in rectam- AG demiaeqm ,1 quicunque aie:
anguli.ABC, BAC; et pagpçndiçnlumCK ex puante Ciu
eandem AG demiasutn in ipskamnltga AG productamincidit
ad partes anguli CGK deinçeps positi obtuso AGC (I, 17. Cor.
45.): arque 0b 60:68 (0011511.) «11115111sz3176 (Conan).
CGKzzBGExU. 15.), est GKzGF .(l. 25.). Proilule ACq
:46 q-4-Gc Haiexex 4 (n. 12.) au; Q-I-GB. q4-216x
CF. A8 HG q-l-GBq-2AGXGF (Glas. 1. ad Il. 1.5.), et
AC Q4-ABQ.-:*2(AG q-f-GB q). [TexIai Sereni pinter figura)
trianguli aequicauii et acutanguli adiuncta en tarda angulnm

.IABC. aimons ohtusum: ço itaqne ultima ,modo entamant aup-
v Rouans propositionem U. 13.11111 0131.1 1. a. ad Il. 15. indi-
futur: quad. tangon ad 43191103311111 universim ovincçndnm baud

suflicit. L , ( ,l 10) Canna propçsitionia praççedentia (Fig. 180.), quo

.AB:AC , l . ll «1.9un 11g q-l-ABq un 2A3 «1:2(AGq-I-GB q)

..H - îletAquzAGq-f-GBQ, l
adam exprimit assenum: trianguli isoacelis quadratum mugit

1 -
a



                                                                     

. zan 111.-]. tu; 48. 11. 12. 13; Â 4113

Muni Quadrato renée ab venise trianguili donne ad puiicmm l
biseçtionia bada et rectangulo au!) Segmentia buis, inquae,
puncto illo divîditur, aimul.) ’Quod assertum pet-mur, quodÏ- b

son... baie panama M loco puncti binoclarde G acciPiatur,

menin: - ’ UAB esAGq-I-GBq (I. 47..) - ’- 5,
.- - - :AGq-f-GMg-i-BMx-MC (n. à.) - « 1 J

:AM q-f-BMxMC (1. 47.). 7
and, si (Fig. 184;) punotum M stimitur in basi 13C pfbduetù:

a: an 4:16 11-1-1an (1. 41.) -
:an-FGM anMxMC (11. 6.-)

1 L :3AM q-BMxMo (I. ,47.)
un ABq-t-BMXMC:AM q. I .

Trianguli igitut boucha quadratum taurin exeedit quadratuni
recta. ab varice trianguli ad punctum quodcunqite ipaius ba- t
lis dncue, rectangulo euh segmentiez buis, quae pnncium hoc
dirimit: aed quadratum tentas ab haine triangnli- ad qnodli.
be: buis continuum: panama: ductae excedit quadmtum crans;
rectangulo aub mofla, que patito: puncto illi et extremis ba-

aia imminents! i. Generatini differentin quadratorum otarie tt’iauguli iso-
. nelis, et recèle ab amice oint «lactase ad punctumou’bdcun-

que bali: ipsiuî, vel productae, aeqnaliiæst rectangulo cab -
rectiarquae puneto illi et mania basic interlncenr.

Lemma hoc Rob. Simaona praemittit proposition 76. da- v
touant (p. 101 «1.). ’Priorem du: partent dcmmtsuarloni pri-
mae eiusdem propositionis apud ils-303 67., est veteri Salin.
liaste sûbiungit Gland. Hardy. (p. 121. 311.): in nota annectit
Dav. Gregotius (p. 503). Eaudem propositidncm traditiGil-
bort; (p. 351iî557.) et Grnsomeam pro navo alliait 1.4:. supra . 1

4111. 41. 0012.4. sa 21.
11) Quodai autem’ al) trianguli non aequicruri M30 ver-

tice A dueltur AM recta (Fig..185. 166.) ad punctum quad-
cunque M buis BC, ab. puncto bieectionia eiua G diversum;
bifariam veto inlL secatur AM, et inngitur GL méta :1 qua-
dratn cruraux trianguli aimul’excedunt quadratnm teetae AM



                                                                     

464 ,   amassas HI.
a: quadrnplqm quantum mm .GL, duplo [causale tub
.ugmentis BM et MG. Et si ad huis productae (Fig. 187.
188.) punctum quodcunque M aï) vertice A mon AM agirai,
paritarque in L bifarinm,secamr, ac recta GL ,iungimr: qua-
drltum rectae"AM et qmdmplum rectae CL quadratumjimnl
:xcedlunl. summam. qpadratomm .crurqm trianguli duplo snb
BM et MC rectangula- Nempc dama AG recta, saut

AC q-l-AB 9:3AG q-g-ZOB q (m. 8.)
Ë2AG G4-2GMq-ëI-L’BMXMC-ai M inipsa hui de

  . y » mm est .34A]; (44-1101. (lfl-QBÎWX MC (m. à.) l
:2 AM q-HGLH-ÆMXMC (r1. 4. Car. 2.)
:ZAGIH-"ZGM Q-QBMXMC si M in pralina: basi

’ ’ fixait,
:4AL t1-f-4GL q--2B1VI XMC (un 8.)

nAMq-f-QGLQ-ÆMBXMC (u. 4. Cor. 2.).
12) Endem constatait) applicamt aâ triangnlum «qui.

crurum (vid.Æig. 184.). Tum veto) 6b angnlum AGM
rectum (Obs. ad l. 10.) en GL.-:AL:ML (tu. 5.); 26L:
AM; 40L (1::AMq (Il. ’4. Cor. 2.). Undc ex praeced.

V ni punctum M in .ipsa buifueu’g, .À
clic AC q-I-ABq sen 2A3 (1:22AMq4-2MBXMC

ABq-sAMq-çÆMxMC *
si veto puncium M lit in basi producn, exit

AC q-i-AB q son. 2A3 q:2AM «141331be
et ABhAflÏQ-BMXMC

r.-Ve

confôrmiter mu 10.  
15) Sihin trianguli aequicruri alterumîm crus pefpçndicut

bris deinittitut ex vertice oppositi anguli ad basin; narguan-
lum .sub hoc au": et tub eius segmenta, quad basi et per-
pendiculu intcljiacet, dimidium est ’quadrapi buis (Rani

. Theor. 1. subiunctum. Prop. XXV. lib. Y. Collect. matheux.

Toi. 89.). l   r  0b angulos id basin BË trianguli aequicruri ABC (Fig.
189-191 acutos (I. 5. vI. 32.). ad panet augulâ Clcuh’tvper-
penvdicnlum BD in tu; ’AC’demissum en venin: B angldi

x

1
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oppdsiti ad basin (I. 17. Cor. 5.): idem’qùe cum gîteroit-Juin
BÂ éoixicidit (Fig. 189.), si trianguli ad vexficèm A afigulul l
est’z ’reîc’Luaà intra trianguluni in crus "ipsum" CA «dit! (Fig.

190.), si angulus A est acutus; extra triangulumîin produ-
ctum crus CA incidit (Fig. 191.), siïrimguli ad verticem an-
gulusîBAC au abrasas (I. 17. Con. 5.). ’ -
Pn’mo cas"; est BC q:AB Q-l-ACq (I. 41’.) :ZCAq, Mecque

’ CA (lzlz’iBC q. .
 Secundo casa est BC fiÎCAXADzABqQE-ACq (Il. 13.)

  ’ - :QCAIL:QCAXAD-f-2ACXCD (Il. a.)

igitur BChQACXCD
et rectan’g. ACXCD:.1[2BC il,
Tertio casu. est BCâz’AB qq-ÂCq-I-QCAXAD (Il. 12L)

*  ;2(ACq-1-CAXAD):2ACXCD (Il. 5.), itague

lregtang. ACD.--:.I[2BC 11. l
Hi PapPllI apud Commandinixmfl Succinctius et generau’m 6b.
aîngulum C acutum est omnibus cnsibus
5’ A   AH q-i-QAÇXCDàBCËq-I-ACQ (Char. 1. ad 11.1.5.)

et 0b AB:AC,- QACXanBCJq, « ’
ièèhng. ACXCDziszC q.
v 14). Sir-I1) ABCD pnallelognmmum rectangulum leig;

’cuiuà inngànturlâiagonales AC, BD, exit ’ v
AZ 112M! 11-1-ch (I. 47.) l

’ f W BquAnq) À
z. :2 CD q)”-DAq

’ îdeoque AC q-FBD q.-:.-AB q-I-BCYq-l-CD «mm

22m3 q-l-BÇ q).     -Pôsterîuà immediàte etiam indç consequiturfquod.parjlldo.

gràmmî icetanguli diagonales invicem aux); aequales (I. (il;

Cor. HOU!  ,   .I  ’ 2) ’Sît (Fig. 193.) ABCD paralleIOgrammum obliquànguo

Inn], cuius îgitur dg? axlsuli, qui eidem lgtçri a. gr. ad-
iaœnt, et qui (Ï. 29.) simul valent duos rectos, Sun: u un
DAB acutus, alter CBA obtusus; Ductis eius diagonalibus
1C L,  "BD (quarum. prier, unàe vol-lices angulorum .çutorum
parallalogrnmmi iungit, un obtusis eius. tu ulis oppcmimr,

E
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466. excavas m.
altrea maie: est (I. 34. Cor. 17.); in latin paralldogntnmi’
quodlibet A3, si Étrallelognmnium ut aequilate’nin’i; et in

literum contiguomm mains AB, sitpzrallelognmmum mon
est aequilntcrum, ab extremis D, C litais oppotiti CD île-
mittantur perpendicnla DE, CF: quorum prias, oh angulum

DBAÎDAB. (Supp. et I. 5. I. 18.) Mecque mutant (1.41.

Cor. 1.), paritarque (Supp.) nanan .DAB intn triangulai-
ABD, alternant 0b angulum CBA obtulum, en" trianglilpm.
me «un: (I. 17. Cor. 5.), in un a: BFizÀË (1., 26.), oh
BC.-;.AD a. 34.) gigue lingule! CBF-..-.DAF (x. 29.) et F:

un recto: (Constr.). ’
Igltm: 4&chquch qèfoQABXBF. (Il. 12.). t

BDbABq-l-ADî-QABXAE (Obs. 1. a. ad Il. 15.)
i -.-.CD q-g-AD q’-2ABXBF (I. 54. et Dam.)

- atque AC q-I:-BD 9.-:AB tl-I-BC tH-CDq-j-ADq:2(ABtH-BCQ).
Proinde in omni parallelogramtno quadrant dingqnflium u- 
qunlia sunt ,quadratis laterum nimul, un «lupin suint quadra-

loruin duorum latemin contiguorum. I »
Et eo, qui hic traditnr, mode. (simplicitel: tImQII pro

BDq in tubsidium vomira Il. 15. nec indican lutais A8,, in
quad perpendicula aeducuntur demi-minutions, que demain,
ad quaecunque triutgula iuxta Obs. 1. b4. extensa propositione
1T. 15. signai-Hua fit) propositum de parallalogrammis deman-
atunt Lagny (sur une proposition: de géometriq élémentaire
Mém. de l’Ac. des Se. de Paris. Ann. 1’207. Alma p. 412.

sq.) Burin-nuas p. 55. l V
I 16) Idem Gregprius a *S. Vincentio p. 83.: VÎVÎII’IÎI de

r lacis nolidîs L. HI. p. 110. nq.’: Gilbert. p. 313. infirma: a:
propôsitione demomtnta nr. 8. Nempe «un diagonales pl-

l rallelogrammi ABCD se munie bifarinm accent (I.54.Cor.1.),

mm: ABq-i-BC 9:2GB qfi-ZGA q I
CD «:qu q:2GD q-g-2GA q (un; a.)

’ il ..-.2GBïH-2iGAq. I .
Quare AB q-l-BC q-i-CD q-l-DA-Q:4GI! QHGA GaBD 1H-

ACq (Il. 4. Cor. 2.). , *
-.
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16,) Vicissim propositnxn de triangulis ex propositions
l nr. 14. je -.panllelogummic demonstratn potest deduci. Trian-

l guli enim cuiuocunque ABD (Fig. 192. 193.) huai BDbifa-
tian in puncto G mon: mm ab tuianguli vortico A ad pun-

i etum G dama AG recta, zcaque continuant, donec si: 6C:
GA, et nb extremis’ B, Dn bans ad .punctum C ductis BC,
DC mais: ob ’ GB:GD, GA:GC (Comma) et angulum
468::CGD (I. 16.):- un: (I. 4.) AIL-.CD, et angulus CAB
:ACD, igitut mon: A8. CD [mi-:1101" (L 27.), et loqua-
Jcs (Dom). Proinde (l. 53-) quadrilatorum:ABCD est. paral-
lelognmmum.- Cf. vI. 34. Cor. 8. Et hinc 2(ABq-I-ADq):
AC qq-BD q (tu. 14.) :4AG tl-l-ÂLGB q (Canut. et il. .4. Cor.
a) idooque Aqu-g-AD qs’lAGq-f-ZGB q. a

Cam parallelogramrni utraque diagônalia alteram secet
bifariam (l. Cor. 1.) et vicinim quadrilatorum, cuim amine
diagonales ne mutno bifariun «cant, si: pullulogrammum*
(ut. le. vol I. 55L. Cor. 8.); acquît-ut: quadrilatcri non parai-
lolograxnmi, un lràpezii ambu diagonales ne munie bituma

non moue. l . .q 1. 131171111111 in E, accot (Fig. 194. 195.) trapuzii ABCD
dingomlia BD ipu, .vel producu, nhqram AC; ipsa autant
BD biùriam accu ait in pansu) F. Erunt ’ .

AB q-l-BC’FSÆAE q-l-2BE q
c1) q-I-DA «1.12.42 «Hamac; (in 8’ "1’ 15’) v

igimr AB q-l-BC q-a-CD q-I-DA q;4AE3-l-2BE q-l-2DE q.

8041 BE (id-DEq 2D]? 41-4-2131? q (IL-9. 10.).
ou... AB q-J-BC q-i-CD q-t-DA q:4AE q-l-4DF Q-l-llËFq . i

I z AC «H- BD H-QEF q (il.

I . z i 4. Cor. 2.)2. Neutrn trappzii ABCD dingonalis (Fig. 196. 197.) ipsa.
Je! producta alternm iceet bifariam: un ab puncto, in quo

l diagonales AC, BD lp mutuo tecant, divers: tint Puncta E ,
F, quibus bifariam secantur ipsac AC, BD: rectae igitur 3E.
DE triangulum constituant super diagoxuli BD, intn quod

cadi: EF recta. Tum rursul -
z



                                                                     

468 * esxczuisuà 1H.
A13 ’ BC :ûAE Q-l-BE Ion ï-mzzzm .1441);qu q a” 8’ 59e 15e  ’

Quuo AB H-BC q-l-CD Q-I-DA q:4AE q-f..2(BE q-i-DJ:’. q).
Set! pariter BER-«l-DE 11.-.’ZBF q-!-2EF q (nr.8.nq.1 5.)

Etiunmmo itague A8 q-FBC q-I-CD H-DAq v
24m q-ç-43F’q4.4EF q

a AC q-i-BD Q-f-ÆEF q (Il. 4. Cor. 2.).
In quovic igîtur pupezio, un quadrilatero non pardlolognmmo
glandule hterum dam] aequnlin nant quadratia diagonlium et

I quadrupla quadrato mue intercepta panaris , quibus diago-

nales bifariam accentua. ’-
18) Thoorem: hoc, quad lingulnrem proprîetatem om-

nium quadrilaterorum numu maximedigliam complecti inre
pracdioat, et magnum adhuc nequo prolatum, maque deman-
stratuËn esse profitera! Leonh. Eulerus in dissertations inscri-
pta : Variae demonstrm’ones geometricae ac Novis Comment.
Acad. Soient. Panop. Tom. l. ad annum 1747. et 1748. (Pe-
trop. 1750.) huerta, ipse (5. 25.. sqq. p. 63. un.) ab patafiolo-
grammorum ,proprietate nr. 14. aq. ostensa sic fera dednoit:
cirça. trapuzii ABCD (Fig. 198.) Inter: contigu A8 et AD,
BC et CD comploantur parallelogrnmma ABKD, BCDL, et
praetcr tupczîi ac parallelogrammorum diagonales AC, BD,
AK, CL, ducantur rune AL, CK. Tu «un: anguli CDB
:DBL, KDB.-.DBA (x. 29.). Quatre (I. 4.) CK:AL, et
angulus CKD..-.-.LAB. e Sed et Zanguluâ DKAzBAK (I.
Igiturlmgulul CKA.-.LAK, Mecque (I. 27.) OK, AL nm:
parallelae. Quare, cum et aequales tint (Demonstr.)eALKC
patito! est parallelogrammum (I. 33.). ligitur

2(BCtH-CD (1).»..- BDq-l-CLq( 14 s )
-CL q-ç-AK «4.32010 qzqu). n” ’ q’ ’

Unde 2(BC q-f-CD Q)-i--AK q.-..-BD q-l-2ÇAC q-l-CK q).

Sec! et 2(AB q-l-AD q):BD lHJAKq (nr. 14. 541.).
Ergo 2(ABQ-fl-ADq)-f-QQBCNl-f-CDq):2BDq-I-2(ACq-f-CK4).

e AB q-I-BC q-G-CD q-I-DA q,-;BD q-p-AC q-l-CKq
la. e. summa quadratomm liternm trapezii excedit tamtam?!
quadratorum diagonalium eius quidam recta: CK, qui cn-

e

. b
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puis mon et parallelogrammi ABKD un punch D, A, n
communia habentiuns , panels diverse C, KÎunguntur, arque

*ut ait Eulerus (5. 26. p. 65.) denim... trspezii a patafiolo-

gramme exponitur. jTon-o pet pnuctum F, in quo parallelogrammî ABKD»
diagonales AK, BD se mumo secant, idque bibi-hm (l.
Cor. 71.), pet quad proinde etiam transit allers panllelognmmî. .

.BCDL diagonalis CL (I. 54. Cor. 1.) rectis AC, CK panl-
Ielae agantur FMJFE, itague describatur perdlelogràmmu-m
FMCE, cuius laura EC”-’-FM, EF:CM (I. 34.). Cum, oh
AFzFK (Ï. 54. cor. l.) et nngnlua FAEzKFM, AFE;
FKM (l. 29.), etîam sint (I. 26.) AE-çFM, EF.-.MK: «un;

AE::EC (h. e. AC .bifariam in E secabîtur) et CMzMKa:
EF, adeoque’CK:2EF amener q (11.4. 00:32.) et un!
-5-BC q-i-CD q-"l-AD quD q-f-AC q-HIEF q. ’

. ) Eiuldem propusitionis, ab Eulero sine subiuneta damon-
stratione cum ipso communicatne demonstrationem analytico
trigonometricam codem in T. Comment-r. Petrop. p. 131.
et]. (ledit Kraftius. Demonstrsüonem Euleri’etism exportant

VVnclierer. Einige geometr. Saetze. Progr. 1780. 5. 50.11. ,
Kleine Selma... cumul... 1799. s. 1:53. f. de Gilbert. P. .

514. sq. * . I19) In quadrilateris igitnr comme quadntorunl laterum
vel adaequat (nempe in perallelogrammil un 14. sa.) vel ex-
cedit (nimirnm in non parallelongammis nr. 17. sq.) sommam
quadfatorum diagonnlium: nunquam en est minot; ses: nul-

’lum exhiberi potest quadrilatemm, in que summe quadran-
rum laiterum minot sit, quant summs quadrstorutn âiagOnn-

liumKEuler. l. a. p. 65.). O20) [In trspezio , cuius duo Iatera opposite sunt patafiola, 9
latere han insequalia sunt (Append..nd I. 34. sur. 5.) et
neutra disgonalis alternm sont bifariam (Append. ad I. 34. n17.
5.). At, que in trapezîo, euius duo lutera perallela sunt,
iisdem lateribus pet punctum biscotionis unius disgonalis psi
rallela agitur recta, blifsriam quoque hast alternas diagonalem
(Append. lé I. 34. nr. 6.); ipnque recta, punais, quibus
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diagonales bifarism «cantor, intercepta, est; semidiü’erentie
laterum patellelocum thpezii (Append ad 1. 54. un 7.): unde
conséquitur, in trapezio , cuius latere sunt pataud... qusdrsu
latenun sima! «agnelin esse quadratis disgomlium, et que:
drsto differentiae latenun pardlelorum. 559: enim;(Fig. 199.)
in tupaïa ABCD lparallell Inteu AB, ,CD, et AB)CD.
Bifariam in E secetur. slters du: diagontlis AC et pet pun-
ctum lE sgatur leteribus 48, CD pan-allah EF, diagonàlem

-CD
BD nom in .puncto F, eritquoçEFzgj- (Append. 1d
1. 34., nr. 1.), Mecque nargua-cm, 4EF9::(AB-CD)q

’(II. 4. [Con 2.): itague.(nr. 18. cg.) ABQ-l-BCq-I-CD q-l-
- DA 9.-:ACq-I-BD q-l-(AB-CD)q. V

21) 0b AB q-i-CD q:2ABXCD-i-(AB--CD)9 (Il. 7.)
’ porro sa BCq-j-DAq-I-ZÀBXCD-i-(AB-CD)!

:410 q-i-BD q-l-(AB-CD) q (nr. 20.)
Avel BC q-l-DA q-i-2ABXCD--:AC q-l-BD q ,

ho e. in trapezîo, cuius duo latent sont pataude, qusdnte
diagonalium simul lequalia sunt quadratis laterum stoupa-alle-

lorum, et duplo cab lateribus pauliens tecunsulo. -
22) Trspezii ABCD (Fig. 200.) laça A8, CD oint ps-

rsllela, alque- alter: duo AD, BC sint sequslia: et si: A3)
0D. Par C dans Isteri AD patafiole CN ; sua: (I. 34.) AN
:131), CN:AD:CB. laque sngulus C3N::CNB (I. 5.)
:1313 (r. 29.). la: bine 0b BCè-AD, 13:13, est AC:
,31) a. 4.): et 2A0 1:an à-l-QABXCD (m. 21.) vel ACq
:BC q-I-ABXCD. Trspezü igitur, .cuius duo latere sunt.
penauds, et alter: duo aequalia , diagonales invicem eunt se-

1quales, et cuiuslibet diagonalis quadrstum aequsle est rectal. ,
gulo au!) lateribus plumais tupezii et quadras» ursins hterum
nonparallelorum sium]. Caelerum 0b triangulum BNC iso-
eeeles, et AN;-..CD (Demonstr.) immediate etiam ex pute

’ posteriori propositionis 10. consequitur, vesse] j V
AC 9.-:BCq-l-2CDXAB.

23) nuiter propositum lut. 21. potest ad partent posterio-
« rem un) 11. reduoi: In lnpezio enim ABÇD (Fig. 201.) ou-

i



                                                                     

in et... I. ,47. 48. Il. 12. 13. f (171,
î?

’ il" latere AH, CD sunt patauds, et AB)CD, par panerons)
C dans CN lateri AD pamllela: fit ANCD pafillehogrammum,
cuius igitur latere -AN:CD, CN :AD (I. 34.); ac diagonao
les AC. DN se mutuo bifariam. salant in L (I. 84. (20131.).
Per punctum L «un alteri trspezii ABCD diagonali BD ,
patafiola LG, et par punctum G, ubi hsec isteri 1A3 occur- -
rit, recta GI perellels reclse DN.- Enmt (1. sa.) gram.
xGIÆL. Qusre 0b pLzNL (Dem.), miam GI:NL. Pne-
tetea aunt anguli IQB:.-.LNG, IBG.-:LGN (I. 29.), idenque
-(I. BG-.-.GN, BizGL. Sed et DI.-:GL (Dom). E130
BD:2GL. Trimguli igitur BNC basin BN bifsxiam dividit
punctum G: et ad basin huius BN productae punctum A ab
trianguli vertico C ducta est AC recta, qnae’pàriter bifsiianl
dividitnr plmcto L: proinde est (un 11.) AC q-l-4GL q:BCq
-l-CN q-l-2NAXAB.
Sec! et. 2GL-:BD,, CN..-.-D.fi, NAàCD (Deni.). Ergo

AC Q-I-BD t1423C Q-I-DA ibi-îCDXAB.

24) Quae un 17. 18. de tripeiiia dicta sunt, passant Ie-
quutexn in modum ad figuras rectiliness plurium laterum ad- , l
plicsri. Sit v. c. (Fig. 202.) ABCDEFGH figura rectilinen
oçto lateribus comfiîehensa, in qua ducanrur primo à quov’ia

engulo figuras diagonales ad angulum qui secundo: ab’ipso
est, nompe AC, BD, CE, DF etc. (lias diagonales primi or-

- dinis vocabimus); pat-itague ducsntur a quovis angulo ligule
diagonales ad rangulum, qui tertius ab ipso est, nempe A1),
BE, CF, DG etc; (quas diagonales secundi ordiuis vocabi-
mus)l,et efficient singulse lise diagonales secundi ordinis clam
ternis lateribus figura propositae trapezia, quoruniudiagona-
les eaedem emnt, ac diagonales. figura, quas pn’mi ordinia
diximus. Quodsi igitur singulse haà diagonales primil ordinis
bisecentur in punctis a, il), c, d etc. et magnum" ab, be,
cd, a. etc. i
cri: ex nr. 17. 18. in trapezio ABCD .

AB q-I-BCq-l-CD q-l-DA «1.14.10 H-BD 114-41,. q

’ hâter in trapezio BCDE Bit V
-BG q-l-CD «bi-DE 94-813 saBD q-g-CE *H-4cd q p

3 I
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in’trapezio CDEF

CI) H-DE qu-EFVIH-FC q:CE q-I-DF tH-4de q
’ in trapézio DEFC , -

DE q-ç-EF «1.1.FG q-l-GD q----DF q-i-EG q-i-4efq

in trapezio EFGH , - i C 7 ’
EF q-l-FG q-q-GH q-I-HE qzlzG q-l-FH q-Hfg q

in tuapezio FGHA ’ ’ ’
FGq-f-GH «1.4.1111 q--I-AF q:.FH q-i-GA «14-4511 q

in trapeaio GHAB , 4on (rams «14.1113 .4436 q.-.GÀ 41-1-1111 (1.)-41m q

(ionique in) trapezio HABC
HA 41-91115 l1-1--BC lH-CH q.:HB q-I-AC q-fi-âsb q

Quodsi itague omnia’in unaus summam colligamus, erit
3(AB «1.1.30 q-I-CD q-I-DE t14.131? q-f-FGQ-I-GH «H- HA q)

q-AD q-I-BE 9.4.01? q-p-DG q-f-EH q-f-FÀ q-FGB q4- HG q
i :°ÇAC qui-BD q-f-CE q-i-DF 94.153 q-g-FH q-i-GA q-l- Il B q)

4-461) q-f-ch-i-cd q-l-de q4-ef 11-ng 11-th ski-ha f1)
i. e. erit triplex summa quadratorum laterum figuras, si ci

’ addas summam quadratorum diagonalium secusidi ordinis, ae-
qualis dupiici ainmmae quadratorum diagonalium primi ordi-
nis, si ei iadücias quadruplicem sommant quadratorum enrum
recluum, quae puncta proximal bisectionia diagonalium prisai
ordinisveoniungunt. Et facile patet,- etiam in figuris plurium
laterum, quotcunque en fuerint, candeur valere demonstratio-
nem. Caoïerum, quum diagonales secundi ordinis primnm
in Pentagonia" locum habeant (in quibusr-ipsis tamen coinci-
dunt cum diagonalibus primi ordinis) etism hoc propositum,

t saltim si verba sensu proprio ae solito sumlsntur, incipiendo
tantumia Pentasouia valebit, sensu tamen improprio illud
etiam ad ipse trapezia, qnin ad niangula adeo adplicare pos-
ais, dans nempe in illis pro diagonalibus secundi ordinis ipsa
rupezii ABCD laiera sunnas, diagonales primi ordinis autem
quatuor nompe AC, BD, CA, DE in computum duces, pa-
literque rectas, quae eamm biaectionis pianota iungunt (qua-
rum proprie nua tantum est) quatuor (Imam nempe quater re-

l pedum a prima» diagonali adjecundam, a aeeunda» ad tertiam,
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a terris ad guarnm , et arquera denuo ad primant) inumeres:
in trisngulis amena diagonales secundi ordiriis nullae sunt.
diagonales primi (ordinis miam cum ’iatel’ibus trianguli coin-

i cidunt.
p .25) Quodsi polygonurn ait reguiare v. c. octogonnm ro-
gulare (Fig. 203.), erunt non tannins omnia laiera polygoni:
inter se aequalia, verum etism omnes diagonales primi ordinis,

uut facile ex I. 4. patetfpariterque omnes diagonales secundi -
ordinis, et omnes rectae, quae duo proxima puncta biscotio-
nis diagonalium primi ordinis coniuugunt. Quai-e! mm in
omnibus polygame SAB q-l-AD tl.::-2zl(.’q-f-4abl]. l

H00 casu, si nempe polygonum sit "gulaire, 14D,
diagonalis secundi ordinia aquislis est JE-q-2ab nempe istel’i

polygoni et duplo rectae, quae duo proxima puncta binerio-
nitdiagonalium primi ordiuis coniungit. Quum enim (I. 4.)
triangula 43H, BAC, CBD etc. tint aequalia , et nominatim

. sil: YHB:AC:BD etc. et ABH:CBD:-’.CDB elc. erit triang.
HAC:HBC (I. 8.) et nominatim AHC::BCH. Quum veto
etiam HJB...-:ABC (Hyp.) erit AHC-i-HzlfigûCH-FJBC,
adeoquo, quum omises anguli quadrilateri ABHC sint quatuor,
rectis aequales (T. 32. Cor. 12. erunt JHC-FHAB aequaies
duobus rectis, adeoque dB et HO parallelse (i. 29.): eodem-
que modo ostenditur, esse B0, 11D parallelaa. Et, quum in
uspezio ,ABCD recta be bisecet (Hyp.) utramque diagonalem

.40, BD, exit bc-JDÉBC (tu. 7. Append. ad I. 24.), vel

2bc.:AD-BC, val AD:BC4-2bc-:JË 1.21111.
2’!) Quum m. 25. sit dqu-f-AD 9::2.ACq-[.4abq, et

10:41:42.5 adeoque 1D 424B q-l-4AB.ab-f-4abq (n.
4.) erit 41.3 qq-ÆAB.ub4-4ab (12.2.40 skip-411M, vel 411qu
-l-4ABXab:24Cq, vel 2.13 q4-2JBXabzaqu vol ABq
4.2.4150 -AC KI-IAB q, vol .1413 X(AB4-2ab):--AC q- AB q,
V81 ABXAD:AC Q-AB q. In polygone regulari quocunque
igitur rectangulum contentum inter lattis polygoni et diagona-
lem secundi’ ordiuis aeq’uale erit excessui, quo quadratum dia-

gonalis prisai ordinis superat quadratum iateris polygoni.

l .
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Gauguin) a, quae nr. 25-27. de polygone regulani diximua,
dans in quovia trapezio JBCD locum habent, cuiua tria la-
.tera .48. BC, CD aequalia sunt, et quod etiam diagonales
.410, BD sacquales habet. In eo quippe semper 4D, BU pa-
.rallelae erunt (I. 29.) ,. àuum- in triangulib aequalibus (I. 8.)

’ JBC,1BCD, anguli ARC, B01), pariterque in tniangulis ae-
qualibus (1. 8.) 1:40, aux "guitran, en; sint aequ-
les» adeoque Maman-.1201)! 904:2 rectia (I. sa
Cor. 12.). Unde .. m.22. erit GABq-ç-JD rasades-(4.1D-
BC)9, vol (nr. Ï. Append. ad 1.54.) sdBiq-l-AD (fr-.2161]
4.411114, unde cqnsequitur, ut supra, esse ARX4D:JCq

--..4Bq. i .28) Quae nr. 2A. de relation matu: quadratorum lateruan
figuras slicuiua, et quidratorum diagonalium prisai et «candi
otdinie dicta sont, porto in poligonis, quorum numerus la-
terurn maior est, pgeneralina adhuc exprimi possunt, com-
putum vocatis eliam quadratis diagonalium tertii, quarti et
aliorunl auperiorum ordinum. Et, si quia tentai-e, et loco
trapeziorum 430D, RODE etc. (Fig. 202.) iam pentagona

k ABCDE. BCDEF etc. censiderare, et ad haec dicta nr. 24.
adplicare voiit, facile regulam genet-Hein malagas!) ci, quam
nr. 21]. habuimus, satis simpliccm locum habens, deprehen-
de; Nos tamen haec "lia, quamvis baud infructuosa esse vi-
deantur, quum elementorum fines excederclfere videmtur,
eut cette, me nimis longi simua, consulta praetermittimus.
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D iximus ad HI. 16. tertiam eius pastem in tenu graeco af-
firmare, angulum aemicirculi (1’. e. ut volnnt, angulum, quem

cireumferentia circuli cum diametro efficiat) maïorem esse
qhovis angulo. acuto rectilineo; angulum contra, quem cir-
cumferentia com recta, dismetrot in puncto eius entama ad
angnloa rectos ducta officia: (quem angulum contingentiae vel
contactas vacant) minorem esse qnovia languie acuto rectio
linco.) A

Iam super hac tertia Prop. HI. 16. parte magnas apud non-
nulloa Euclidis interpretes lites erras sont, quarum brevem
commemorationem, quamvis non admodum magni momenti
esse videsntur, noluimue tamen hoc loco praetermitœre. Et
constat, prsecipuos huius disceptationia coryphaeos Peletarium
fuisse ac Ciavium, quorum ille quidem primus in editia ab.
ipso Euclidis’Eleinentis menoit, angulum illum Contactua,
quem votant, re vers [non esse anguium , Inec omnino quan-
titatem. Namque in salLim geometriam sibi ipsi constante, et.
multa paradons, et sibi ipsis- repugnantia, quse e contraria
Opinions nascerentur, deciinari posse’putavit.’ Paradoxa au-

tem ills, quorum pattern iarn Campanus, Cardanus , aliique
observaverant, erant fere eiusrnodi:

1) Euclidem docere X. 1.: si a maiore dusrum magni-
tudinum enfantin; mains quani dimidium, et a residuo ma-
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, in! quam Himidium, et’id sampot fiat, relinqni tandem ma-
.ËnitutlinËm , quae minet si: minore duarum, que primo ex-
hibitne clam, magnitudinum. ’ Atqui, si 15, que!!! cireumfe-
rentiam cum contingente efficere (liant, angulum, vers pro
anguln habere velis, isqumex propdsitione hac .IIL 16. miam:
si: aquavis même acuto rectilineo , consequens au” angulum
acuLum rectilineum , quamvi’aeei semper plus quam dimidium
demains. parleur [aman relinquere apgulo üIoæontactu: ma-
iorem, qubd cum X. Prop. 1. conciliari heqtieat. Idem fera

aliter, ut Cardamts hàbeat (libre de subtilitate) , in exprixhi
passe: aliqùam quantitatem (anguium contactas) passe con-
tinue, algue adeorinfinite augcti, ohm-am autem (angulum
nliquem àcutum) infinite minai, et [amen flegmentum illius,
quantummnque ait, minus camper fore bains decrcmento.

2) Si anguius circumferentiae (quemIcircumferentia cum
diametro efficiat), plaint sit qdovis nngulo acuto rectilîneo,
Page transit-5 a minori (angulo acuto) ad mains (apgnlum te-
ctüm), val contrq pet cumin-media, neqn’e rumen transiü par
aeqùale .(nemfie pur: anguluhl aequalem ’angulo semicirculi).
quad C’ampanus moneat’. Hià aliisque difficulratibus se expe-

, «En se passe putu Ëeletariüs, si assaut, augulum illum, quem

dicant, contenue le vera non esse taugulum, nec omuino
quandtatem; reclam, grue circulum contingat, in puhcto con-
tinus potins cum ciroumferentin coincidere, non ad eam in-
clinai, quad ipsum tamen ad natal-am auguli’perüneat, qui
in section: consistat, non in contacta; angulum amen! semi-
citeuli omnino rectum esse, vel recto rectilineo aequalem:
circulos .autem se contingentes, cive extra, sive inti-a id En,

angulum’ non efficere. À I i l
Clavius autem se paradoxa i111, quae e Cardano et Cam-

pana aîferantur, nec negare nec refornxidire .tesiatur, un:
veto, quam inter 11L Prop. 16. et X. 1. intercedere dieu: Pe-
lecarius discrepantiam, au: contradictionemæotius neminem
nuxium reddere debere, non cairn venin esse illam discre-
pantiamfl. Euclidem quippe X. Pi’op. 1. de quantitatibu: un-
mm hàbiogcheis loqixî, ungulos autan: reçülineos non eius-
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(briguais, me ugulum contactai, gnan-vin amollie
vagi maniais queutâtes sit, quad. inde peut, quod et ipso I
mon quichua par linceul renom, a: pet nous maiorù hindi in
Mitan dividi pouit.

, . (hem-nm Enclidem, 4011!:ng coutume nihilùm. pror-
au,;"et angulum Janiciroulîjngnlo reeto aequdem en" pu-
tanguant autopeeeedesudaturnm fuisse-ut demqnsnaret, au.
galant «pouah; «se minoient quovio :1115qu «me ÏOGtÜÎMO,

, angihnrvuo unicirnulinmiorem. i r . v
. Hue pendra: fore cant, dquuibue Peletarîum inter ne

alvium, . «un, «in: queleuçio Apologie, oui iterùmje-
’ Spondh devins, vnriis bine inde lignine-fie dispuublntur. e

vait imam pontet-picrique nummi seometne quand par-
tena"p9cis:imap-àl FM sententiun abiotintrcum" quo ho-
dio ’etiam Imam non omnes faciunt, du: un.» ugulun il-
lum connota. non. un van" nomiuis engaina: affirment, Ie-
gui ramon poquât, fou Falun-5mn damna: rem omnem a
lggeciuinlis perfuse expoainm ne dilueidltam fuie".
Ec- Vieil quidem (Varior. cap. Kilt.) prima faine videtur,

fqui ioniens illum putain proponitionie MI. e 16. epnriam, et a
Mode eliove «mm. indienretl, et Pelelarii contamina fir-
miotjbus minibus ltabiliret, que: ponté: ndoriri muni:
lamer Canin": Gloriosua Napolitains (Bec. U. Exercitit.
Mahon»). Gllilaeus comme in epistola ad. Gloriosum miter
(Bec. m. fixeraient. Mahon.) dubia Glorioai refellm u-
tegit, nique deduipuhtur adam Vinceutiuse Viviani. Cf. Car. »
En? moutard [Fini (18011111 J’Eudide Firenze 1769. P. I.
p; i148. Gelillem rumine angulum illum commua, quem
dicuut; et ’l .eircumfereutia cireuli rectaque contingente effici’
volant, non esse veü nominis angulum , quint ne «guindent
tout quidem’yin potinimnm’mstendere ourlet, ut cirenîi cir-

anmfenntinm comparer mm pedum» figuras regulm’a imin-
nmvipue. , Rem .48 (Fig. 981.), qune Id lambel) dicnim
polysoni in applieeturfut film! non sont, au! cum en coin-i
eider, nullum cette cnm hoc latere’nngnlum efficere ait, quem.
duumïconotimu’noufin latere prostitue «11:61:?!th , «adam

l
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imam me rationqxn,eircumfomuiae :èirculi «taponne en:
mon mm continuum. que. lamie CI) . cuit recta 4B: ne
gale Mo non locum eue. En quad alii obiidnt,.pouo u»
men locnm inter circumferentiam circüli:ueteeqne onu-
tingemil à»: troue nous aimai-infinitum dividi; ühii
and un Encre. idem enim obdnneou’re’rperimeuos thulium

peligonorum (Fig. 2282.) hie eüeulia inscàptomm 3108 . . ;
RUDE -. . . quorum latere 131,..Bcnoàiacidm9 Ideoqnercum
recta 4E circulos in B contingente mûm-eundanqumusdm
IRE, vol: (ÈRE efficient. L Nempo in bienvenue fieümetfuxfl
polygone «maoris rhum... quidam. 5m» contingentant BE- et
peümecmm polygoui minon: interccfitum-perinnein en divi-
dans", ipmm -eutem mgulum IDE. mon Jeun au; division.
hm si cogitera "En polygonum lanterna: nœud infinitum
maiociœirculo inscripmm, in manganine CBEJinIinite pan-I
enflai, umporrtaheu- minai cinaflo polygonaux: .totidom la.
[arum le in Iptioneipplygono sur, interipuun pogiuuiuposee,
quad habituant sinangulum IDE gagnaient nuguloiCBE. un.
quem-itague tûoin-flngulum dividi a recta-CR, quadsi-auun
dividi ,non Ironie; nonzeueqmnüutem, nui quiüütaâmo. si,

I non encuvai nomiuirgugulumpacd «quinoa-in (Hem.
Viviani apanagea mail maxime. urgetL-lex ipse Euclidis
puni «sur»... (I. 18...Daf4),-qun dieu..ugulum plenum"-
duarum in piano se. wigwam , .e: ,naur in (limitant
inécntium mutukmaînclinntionem. Amis gluten, .ilIiJormaë
nom tamtam au. de zinguais , qui a. lillois tactismfficienmt; in .

hit albain: uranite panent: une alteriindirecznm item
, quand angines igitur, que: Produù L. Il. ad Def. 8. alüque

"curvilinooa au; mixtilineos aval coxxüformpg, au: que; and.
trilingue, prenant gupcrfiuam fatum fuisse Euclidi! ilhm
determinuionem. Acmdere, quodnullibi filerez professo,
ut dictant, thGàrflnl «ligand me ramenarde magnifia inhu- -
modi promurunde cum1Vieu (Open. anflxgupi p. w.)
Iuàpieari lice», fuis» connu in libroaqrn’o factum : i
.b me and") «leuqu A!) «une.» de»: un»...

e Mura Dell 80.141».me in haubanât: «gal-m-



                                                                     

"v .’. k) Jeux. :16. ’ i I 1179
L ’WZW -iu.eodoxur.-phuohpositlzîum.’
que!» Will-.51! «accumulasse au Mutant; mon flmm’iil
dilmmeeàmmùj «a «fait gaga «se: , . et (1, infra)
.wcln me. am, Mienenzhm Cm tinali, cuit" u
iman: W unlieînï- amarina: item. meringuant:
I- W336 n ne. :dflæmut œrnwinjuem pugn-
Jumacwn en diapre.azatqueu.lnù.parim.uç mfligtù 1’ Gâ-
Jünoflrm’onihuæ gominai, lmgtilum,» illum moquons, v quem
- «figura, un au v virâmtinîniengplum dut» aquatinte-4 r la...

(en, fleurie"; (36W pailla divertie dilapide enpliumm’
438345km divertiequ mud-xconeügmùd, vexent... nm

-m;ingulum, pl circula. mmwlgem-nMAnium
4nd iifiâàæàhfindimçioçns) .Mliua in Euclide («mana Ali-
Mrmlluflyîhtn un mihi vidame, minus, foliaire:- rem ,àggmees’us

.açtu:.Tepquct.a1’3ni..efirmnt,v..nullum inguinaux magnum-

.çemmud. adam. tannin: .ngnçitltisg- Humain: «gallium "li-i
,iuçliuatjopemyîjpelimtio’nan une! non. mugis eue
«moignon ameuwitabcm nuixxflexiuuem «fractionnent. :Atçqe
uranium mon :1004"me evitnçc pas» Jeux». quad .(X..1.) ,

.QNQ de. quantiuçibn. rectum 154:. ne»: amplifiai npflsj! au!
.mmmtiæœt. ;Àtnnaufio, au non in aliquguvioruvimidht, "
.dhnumeqmliiaum aboulas huquditueq «5.45! nbiudich-
Îdlgneue,neo nidœgpmuimprqprio pro similitudine «nm-I
l’müiçuchînqdq àæuedieaüeumh .. I . a. -.
,. U ,Çmemqnasadun [en maïncqueti orin-in :videtur
...Gnegççîi.a.sr,.Viupentio. qui hommage. Gemma. Quadru-
-,qmg p. 811...:an [am IÎMMW’AQÜm’.ŒÎVOÛ..GQ

lumps! aliquanzimannntuntiçpeamn, Wajpflfltæmd, Quanti-
fiutqpy 3011333, » 5941 g tumuli «.411in ,ad; (panifiaient. pertinent. 1

.Nignnin, hop, uniment, punk, ,nqceuanioacouldqui, ozones
amOe-,;cqntwtusua.rmablihufy, ,minorihuaqnemcirculis «5.66505

me» mugie" adntquJouun «talquais parti. Hem: Gro-
vgqnjà 011mm coma "Vivendi Leptaud.-,.qui:iu royaleme-

* grieÏabnjpmgçdirn, com-Club fera in hac: re consentiebnt, v
- V uppjgcfiioæg Mende", enduit .Aymoon. Expopkio. w diluoi-

figdmlçgonleræ. Qqedtanlfikculi ,Gregarii mât. Vincent. 1656.
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Longe num*oopiosiuim ," «121013km parieur-e oubli-

Iiter in me .5»me arma" in enfin Open
Malien. Ton. , il. 1693v fiw. poulini- est-(menu:
de 11:51:10 coutume” et "confioianIi aldin!) une in]. m,
«un mn,qnne flânai ammaduhnpiotetfuio in. t’e-

iPflÜlllo Vlaienpo-nmoænivmmycx
I. 8. «du» planant-æsuïnntnum mon! un âne-Mien
dupant mm.ù iflauo-næmgwphm ,1 ce notifia" diamant
mita-n: mais-micmmmav Qulmi- igimr un: «qu’i-
ntur. .ut lineuîïquod hmm-u. enlacez) pedum. a in-
vannant, à! toue-’Muîri ,- un Hun, quaeongnîm un»
aimant, mutun’otge ne inclinent". h mon .oifqu’aeilinm

pantouflant," me: amen inclinant,- fiat; nous:
aimmfenMa a recta aligna caltingltuflb en: nilgau mon
gagman-mâture. . Angnhm pimegïiuditafi non bili ex
en -linenmm!"mmntinm inclinions, que!!! rumeur-in
ipm canonna! mon. ’Denique weber-(ps5) in’wu’oebrm-

!piuw aliter,»eo muge aluminant;- explime millet. Quart
hampe , «ignition non dine» azimutoit.) "au. continuo-
.ue, aigre duo’segrnonta contigu: «modem none (ne animent-
tintent-m petipherinm in singulie adynamie mgulnmïamla’o
dieexuiam fuisse; quad ramon natrium malins quinqua:

’ affinant), ou! par limans, in déracina: patinai: ne intelligi, que

ce nutuo continuera «liai postier, ut exile nnr’linerlht.
Etuqonnvie ahedum aubinerons, in hue 1116m: verborum
à! 56mm www enyiicatiô, quem Cumin iàmiClaviâs

"ado I. DeE. 8.; pnoçosuerat,’ probari, et ohm un loquendi coû-

cilhn’ posait; caetera. mon plongea, que Wallizùu baba,-
in. compmte mut, ne facile calmant-nasonna: extorquée

debout. Nempe engainai , quem contenu moine; (tout Pa
lem-i0 nuuum- eue mamie, «par! mon mironton: contingent
Id dmumferenlimi’ in contactas pintâm- non infinitum and
duper ipum aidoit-hum, vol mus in: coinddltç ilngle
autan smicimuli rectum esse aifirmee, et RamisCüvicr ad
en. que Pdotafio .oçpoauarat, et: ponce limande gangue
1&9anan 0ms; hac refente Mgum’fluèrit. 8mm hic
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féra-naît. Veüwh quilleur enchatonnai apagbîwâînél’ gîliihfi-

salarié influ- Ée oompniriwpoueïfat "angaIOs Ïc’uflilinebk in.

’(aan-enipoop’ro direction maman pûûélqkoùî-
"t’aurai ’tëmphr sanitarium), cannai in 116c ’puaci’o 20min.
gent) un: Inter u; ïqun’ 1mm ruminai; camaïeu;- g’è’nèiio 5334.5.

«à! .o’VIfi’n dédiât,” mixîmd anus àfiifiîfificflüi lltèïhùî

«infinis: limât, antidatant-i quad hvaqueonedesïe cule tu.
fionlbmo Poletnrio alliait angulam hamadas  pro) mina," au
guldtuw’â’aionï àmicirculi. pro filigalo and IxabereÏ Malin.
fracturé: Jugenîou aèogitâra’ ad" ’atabiliénd’nni Gant «à;

édifiât: Et suit!z pané el,’qua.e’Pelon-riasa,y GalüàeîÏ,

Yiüyaiifqt Wallidus, quibus nom: zieute flammé «une lai--
xn’mh. m mm, ïinswpro: Muhm ahan-an; mu.

’178&’,*ubf 1;."5964-42234ïa’uaa’rç hmm qispum; a: ïëpior-

au acira: Mme; cousentir’e”i’atëèulf; e’f Gilbert: au. Chôme-

tflaïnach le Gendre p’.’ 122? «fi. Ëd’rër’n’ldiimlîcânauù écri-

tulere, nihil prônas sapa-eue videtur, doqa’ô afla midi. »

mugi posait. Re: omnino ce fare radin Carne qaucanqac,
quant ouata putes dine alio diriguntar, non dici poum:
intogruocrtam disputa directionem,’ vol conitantom erg:
aligna liman, nomimtimv ergo. recula aliqaam, inclinatioan
lnbm. Proprio loqaando igitnt non serine «se pans: de
vagale, quem «un aligna integm cum dia ont", pu! cam
linon mon affinât, na umnm de Ingalq, quem clamant:
eius in panna contactas cam mit-hotu. «sont, signifie!!!
un, quina ibi lichent, directionem alteria: proneqai postent.
A: luce demeatoram carne ail-coda, a: ipsam dirccdohi;
vocabulam indien, coïncidât cam dimctîone rectae -cnrvnn
ia hoc pancto coaüngcncis i. o. cala ipsa hac recta centia-
gente. «Cana igîtar, val ’potiun carne elemmtam in ipso
contacta: pancto cam recta contingente, cam qua in hoc
pianote M; malhm’ auguhnn efficit,*1nm:ca match]
mu, que ad rectam contingentpmvperpycndicalaris est, Gill’Vl,
au: potina carvis clamentum contactas puncto proximumvetinln
Épinal Ingahùn rectam emcère’ dicelidam fait, üq’nîdm au: .

gnlaml lppelhro un: inclinatibnem elementi infinits parai ad
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