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uum unanimi fere omnium, res mathe-
mathicas callent, indicîo Euclidis scripta soli-
dissimula cognitionis g’eometricae fundamentum
posuisse credantur, arque in his elementa. po-
tissîmum rigorosis, quas exhibent, demanda-A-
tionibus. maxime insignia sint et tironibus ac-
curatioris in bis reluis doctrinae cupidis min-
quam satis commandai passim; factum tamexi
est, nescio quo .fato, ut Euclidis operum atque
in his etiam Elementorum textus greecus pau- s
cissimîs adhuc editibnibus publiai intis fœtus
magnodiscipulonim numero vix parabilis anet.
Itaque, quum amici nonnulli me hortarenturh
ut librorum cerle sex priorum, qui ad geome-
triam planam pertinent et maxime ineCessarii
esse videbantur, novam editionem parvenu, et!
quête ad cos illustrandos pertinent, ex praeci-i
puis, qui in Euclidem commentati suint, scri»
ploribus colligerem, timide quidem, at 0b roi
utilitatem baud invitus. id negotium suscepi, et
quomodo in eo versatus sini , paucis exponam.

Ante omnia’, ut ’textus graecus, quantum
fieri posset, efnendatissime ,prodi’ret. curandum
putavi. Hoc consilio tres, quae, si recta novi,.
solae exstant, integrorum Euclidis elementorum
editiones graecae, Basileensem nempe apud
Ioannem Hervagium 1533. open Simohis Gary-
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naei publici iuris factam Q deinde Oxoniensem
opera Davidis Gregorii 1705. cum versione. la-
tine in vulgus emissam, denique Parisiensem,
quam cum versione latina ac gallica curavit F.
Peyrardus’ 1814-1818. , diligenter contuli, Je-
ctiones variantes, quarum magnam capiam Fey-
rardus. potissimum editioni suaek subiecit, ex.
pendi, atque eam, quae maxime apta videretur,
selegi, nonnunquam etiam, at baud itaçsaepe,
ubi nulla OCcurrèret, quae rai conveniret,. con-

:iectando VériÔrèIn lectionem restituera cpnatus ’
auna. .Nulli tamen coniecturae in textu Iocum
dedi, quam non ad margineni àdnotarem, quo
liberum maneret lectori de ea re iudicium.
Caeterum; quamvis Peyrardus potissimum e
codice nota 190. vel a ab ipso designato, quem
e. Vaticana bibliotheça .Parisios delatum ipsi,

’etiam postquam redire ille ad dominum suum
.iussus carat, terere pernnissum Fuit, et oui sum-
mum me pretium trihuit, magnam lectionum’
variantium Copiam collegerit, et subinde alios
quoque codices manuscriptos excusserit,’ qui e
bihliothecal gallican tum Imperiali tres et viginti
numero ipsi Cômmissi fuerant, quos autem ple-
runique faire omnes inter se consentira depre-

-hendit,’ Îet "longe minoris pretii eSSe indicat,’
quem Ypraecipuum illum Vcodicem a, baud tamen
operae .pretium. dosse putàvî, omnem istam far-
raginem in hanc editionem, transferre. Quan-
quam enim hahet ille ’codex a lectiones non
contemnendas , tamen longe maxima pars ism-
mm variantium nihil fera, quod tillius momenti
ait ad doctrinam Euclideam, continet, sed
fileras vocufm traiectiones v. c. i6); 636127 pro
450er L60, murage; 101v ibaw 702va étirer pro

o 1
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flattera pro. yoappàhrjxrm eûüeîœ; :îjrouPro
17 , robant pro-(390:5 etalia huius generis leviers,
quibus librumr , onerare et lectoris paieraient
fatigare nolui. Qnae enim huins generis lectiœ
man discrimina in relia .materia v. c. oratorio
sut poëtica notari..«fo.rte poterant, en in mathe-
matioa .ouriosius expiecafiÏOtiosum fera videba-
tur. Queue autem levissimi etiam’ momentit ad
rem melius intelligendam pertinere visa fuere,
en rèligibse semper ad marginera notavi. In
seligendis autem lectionibus, quae textui inséro-
rentnr, circa illa, quae diximus, levioris ge-
neris , Peyrardi plerumque lectionem retinuimus,
nonnunquam tamen antiquiorem Oxoniensis et
Basileenais lectionem revocavimus’; in: iniques
paullo agraviora videbantur, nostrum quidemtjudi-
cinm sqcuti minus, ita tamen, ut eiusmodi in loch
variam lectionem ad marginem semper indican»
mus. Et,habet sane in. mathematicis ars critico.
proprias, nec in aliud scribendi genus transfèren-
das regulas, aut potins liberius, hic quem in
reliquis fere materiis versari potest ac debet.
quad nempe apud mathematicos res ipse non-
nunquam imperiose banc illamve lectionem po-
stulat aut repudiat, , nec oodicum minore saepe
depravatorum auctoritatem magnopere desiderat;

uod ad versionem latinam attinet, Pey-
rardus sibi eam legem scripserat, ut cum tenu
Graeco exactissime, et, quantum A fieri posant.

’etiam .circa singularumr vocum ordinem consona!
tiret. Hanc autem regulam ita presse saquon-
dam putavit, ut vel ubi diverse utriusque linn’.
guae nature id non pennittere videretur, ipsum
quoque linguae genium isti legi postponendum
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pontet. Itav. c. protaniculofiraeconmi, quem
Latini non ,habent, 1)].me mime, ipstr etc.
usas: est. ï Et negari quidem naquit, nenni-istiuo
pronominjs apnrmitta’e nonnunquaml braviOrem
paululum y enunoiationcin, si. ïquadntum,
rectang1111un.xanÎgnlum,srectam etc. ad que xi!-
lud referait, exposas. nominale. stalinien-patu-
men etiam-illud certum un, non! sultan [minus
latine-isba) (liai, venin: emmusaepius minus - di-
stincte, qnum ad --plures sensu diversas voces
idem.’pronomen referri emmy-o: ponix queat. .
Quamvis. igitur brevitati. (adam .1105 id «ioderi-
mus, ut :nonmmquam,» ubinihil interesse vi-
debatur, jeadem, ratione "pronomine ipse etc.
mremurwpierumque amen, quo distinctius in-
telfigeretur., de quo. sermo ait, rem ipsamèuo
immine vappellnrer vel adam in côzinmeutario
articula-m vgraecum retinere maluimus’. Ex en.
dem- ratione- tannin quidam graecum fideliter
semper exprimera, .at non ira anxie ordinem
singulamm .«vocum retinere ivoluimus , ut a la-
tino .sennoùe promus alie’num essor, quod effer-
retur. Itaïvæ 0.; in prop. I. 41., cuius initium
Peyrardus ita habet: si parallelogrammum quem
triangulum basim. habeat candem etc. nos mua
tato ordine diacre maluimus: si parallelogram-
mum eaudem basin habeat, quam triangulum.
Atque ita .saepinsv a Teyrardo discessimns, et
nom, aliis verbis, saepe iisdem, quae sunt in
versione .Gregorii, expressimus. Notavimus
etiam, quanain propositione praecedente unitatur
quodvis enunoiatum, secuti in en Gregorii, Rob.
Sinisoni et plerorumque geometrarum usant,

otironum ,rebus maxime consulitur.
A
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In commentario pr0positum nabis fait, ut

nihilflquod illustration cage-te videretur. pror-
sus intactnm" refinqueremusget potiësiinas oh-
servationes dectissimorum hominum doHigere-J
mus, .ita Iranien, ut ca. tantum, quae Iproxime
ad rein pertinerent, aut ex quads. proposition
s’equerentur, et maximum usum promitterent,
exhiberemnst, seiunctis, ne in nimiam nioient
liber exérèsèeret’; iis Omnibus, quae minus ne-
cessania viderentur v. c. diva-sis eîusdemv pro-
positionis demonstratiùnibus, nisi co’ncinnitate
eut alia virtute admodum’ se commendarent,
aliisqu’e quae longius a scopo abducerent. Que
in re fatemur difficile esse certum aliquem li.
mitem ponere, nec dlïbitamus fore , quibus
nimii, alios o0ntra, ïquibus non satis copiosi
’fui se videamur: raFontes’autem, e quibus oh-
servationes adiectas hausimus, Ifhere praeter
Procli in libr. il. Elementorum ïCmnmentai-ium
Graece satis vitiose editum simul ouin Euclide
Basil. 1533., correctius autem Latine Patavii
1560. a Francisco Bai’ocio; ISaaci Monachi
Scholia in Euclid. Elem. Geom. se! prions li-
bros Argentan 1579.; Pappi Collect.’ Mathem.
BononJ 1660.; extantiquioribus potissîmuin Sa-
vilii Praelectiones tresdecim in Prîneipium Ele-
mcntorum Euclidis Oxon: 1621.; Isaaèi’ïB’ari-ov. v
Lectiones mathematicae habim’e Caritrabrigiae’
1664.- 1665. 1666. Land. 1684. 16857.;1Walliaii
Oppx Mathem.’ maxime Vol. Il. ’Oxadn. 1693.;
Saccherii Euclides ab; ornai mais. vipd’icatus
Mediolani 1723. Usi ’sumus’praetereà editoni-
busEuclidis probatissimis, et 7e: egregiis," illum
nonnullae earum continent-L observatio’nibui cas
s’elegimus; quae lad rem nom-am Flotte vide:
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tentur. Inter illas .potissimum.nominandae sunt
Euclidis Megarensis Geonqetric. .Elemy Libri;
Campani .Galli transalpiui . in oosdexn commen-
tariorum libri; TheOnis,Alexandrini,.Bartholo-
maeo Zamberto Veneto. .interprete in ,tredecim
priores commenteriorum .libri; Hypsiçlis Ale-
xandrini in duos posterions, codem. Zamberto
Veneto interprete commentatrimrum libri Paris.
in officine Hem. Stephani.1516.. fol. 3 eadem
deinde typis repetita.Basil.. apud Hervag. 1537.
fol.; - Orontii Finei A Delphinatis in se): priores
libros geometricor. Elementor. Euclidis; Mega-
rensis Demonstrationes Paris. 15,56. fol.; Eu-
clide Megarense. Philosopho, 8010 Intr0dutt01’e
delle scientie Mathematice, . diligentemente re-
assettato et alla. integrita’ ridotto per Nicola
Tartalea Brisciano Vinegia 1545. fol.; Euclidis
Megarensiis Elementa Gepmetrica restituta au-
ctore Francisco ..Flussate Candalla. Paris. 1566.
fol.; Tlie Elements of Geometrie of.the most
ancient Philosopher Euclide of Megara transla-
ted into the .Englishe tong by Billingsley
Citizen à London .atLondon 1570 fol,; Eu-
çlidis..Elementor. Libr. XV. nua cum Scholiis
antiquis la, Federico Commandino Urbinate nuper
in ’Latinum conversi, commenteriisque quibus-

- illustrati Pisauri 1572. fol.; Euclide resti-
tuto da. Vitale Giordano. da Bitonto in. Rome
1680. fol-.3 Euclidis Elementor. Libr. XV. per-
spicuis demonstrationibus. accuratisque scholiis

qillustrati auctore Christoph. Claude Bamberg.
Colon. 1591. fol.; Iacobi. .Peletarii. in eEuclid.
Elem. Geometr. Démonstration. LibrisexLugd.
1,610. 4.3: .Euclidis Elementor. Libr. .XV. bre-.
viter demonstrati taperais-Barre; Cantabrigz
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1655.- 8.; Euclides restitntus, sive prima Geo-
mçtriae Elementa brevius et facilius contexte
ab Io. Alphonse Borellio Pisis 1658. 4.; Les
quinze Livres.des Elem. Geometr. d’Euclide tu;
duits et comment. par D. Henrion. Paris. 1677. q
8.; Euclidis Elementor. sax libri prioras da-
monstrati ab Henr. Coëtsio. Lugd. Batavor. 1692.
12.; The English Euclide being the first six
Elements of Geometry translated, ont of the.
Greek with Annotations and usefull Supple-
mente by Edmund Scarburgh. Oxford. 1705.
fol. ; Andreae Tacquet. Elementa Euclidea Goo-
metriae etc. plurimis Corollariis, Notis etc. il-
lustrata a Guilielmo Whiston, Romae 174.5. 8.;
Euclidis Elementor. Libri priores sax item un-
decimus et duodecimus ex Versione Latina Fa.
derici Commandini, sublatis iis, quibus’ olim 7
Libri hi a Theone aliisvé vitiati saut, et qui-
busdani Euclidis Demonstrationibus restitutis a
Robert. Simson. Glasguae 1756. 4. ;’ Elementi
piani a solidi d’Euclide da Iacopo Maria Car.
lieri in Firenze 1769. 8.; Elemantor. , Euclidit
Libri XV. ad Graeci contextus fidem recensiti
etc. (a Georg. Frid. Boermann.) Lips. 1769. 8.;
An Examination of the first six Books cf Eu-
clids Elaments byr Austin Oxford. 1781.
8.; Elements cf. Geometr)r containing tha lira:
six Books ofEuclid by 10h. Playfair Edinburgh
.1795. 8.; The Elements cf Euclid. etc. hy Ro-
bert Simson London 1804. 8. Praetareo alias

I nonnullas editionas ab Ambrosio Rhodia, Georg.
Fournier. aliisque Pactes, paritar ac vermoulus,
quae in omnium manibus versantur, a Lorenzio.
Hauffioque curatas. Addi debat Matthias Ans.
zug ans Rob. Simsons Latain. und Engl. Ueber-

x
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satzung des ’ersten 6 Büohier und des il, and
12., der Elemente des Enklides, Magdah. 1799. 8.
et, saepe Euclidam respiciunt, Thom.
Simpsonfiin Ëlements 01’ ’Geometry Lond. 1800.
8. ; van S’windan Anfangsgründe der Mefskunde
übers.’ v0n Gaab. Iena 1797. 8.; Gilbert die Geo-
metrie nach le Gendre, Simpson, van Syrinden,
Gregorius a St. Vincentio und dan Alten I. Th.

1798. 8. * -Aliaspraeterea infra nominabimus, maxime,
qui circaÀ-lsingularem aliquam ad "Elementa per-
tin’eiitem’ doctrinam laborarunt; vid. v. gr. Ex- i
cursum de ’Th’eoremate Pythagoraeo, de Paral-

.lelarum Theoria etc." l . ’* . a I
autem commendationem editionem

banc rhabituram assa confido ab iis, quae optera
"et benevolentia viri de Mathesi rdudum maria
tisSimi atque mai olim praeceptOris maxime
bolendi. Christoph. ÎÎFrider. de Pfleidarer., ,Pro-
fessoris Tubingensis, ai accessare ornamenta. Il
nempe (non. sblum consilio suc me adiuifare, su-
pellectilem litterariam, .quam potissimum in hoc
studiorum’ genere possidet amplissimam et axa
quisitissimam, liberalissime mihi impartira ains-L
que. usum concedere, verum etiain doctissimas

,di’ssertationes, quas in varios Euclidis libres con;
scripsit, nominatim Scholia; in Libr.’ Il. Ele-*
mentor. Euclid. P. I. Il. HI. Tubing. 1797. ,
1798. 1799.7; Expositio et DilucidatioiLibri V.
Element."Euclid.’ P. I. Tubing. 1782., cui ac-
Cedit Dissertati inserta PrOmtuario Mathema-
tico Hindenburgi F ascicul. 7.. et 78. p. 6257. sqq.
rt 440.; sqq.; Scholia in Libr. VI. Element.
Euclidis P. I. H. III.’ 1V. Tub. 1800. "1801.
1802.3 1805.; Dissertatiô I. Il. de Dimensione
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Circuli l Tubing. 1’787. 1790., excerpendas et
hic idenuo .vcum hominibns doctis communican-
das permisit; quin atiam continuationemnScho-
liorum in libr. VI. .Èlamentorum, quam pani-
tus alaboratam mondain typis, exprimera potuit.
mecum; communisme, et eius quoque liberum
usum Concedere dignatus est, praeterea absent
vationes etiam et varia passim in 1811111108
Euclidis ilibros notamina inspicienda nostrisa-
que usibus adhibenda dedit, et. omnem hune
laborem tanto studio. adiuvit, ut; quidquid ex
au ad .solidioris geometriae studiosos redunda-j
tumm esse .speramus utilitatis, illi nobiscum I
huic jpotissimum viro acceptumf referme debeant 4’).
Gratus etiam fateor, multum me dabere ami-
citiae vit-i in rebus mathamaçicis versatissifni,
Carol. Frider. Haubar,» Professoris .Schônthaa
liensis , qui collectam a. se historiam tantami-
num ciron theoriam paranelarum mecum com-
municare , eiusque Usum ooncedera, et permita
tare miam voluit, ut, quae ipse docueræit in
DissertatiOne publica. Tubingae .1793. habita,
"Propositionum de rationibus inter se dînerais de-
monstrationesi’ hic-denuo lectori offerrentur. His
OpibUS instructo pausa arant, ubi meas quales-
manque observations addere possem, et id po-
tius curandum videbatur, ne nimia copia lectori
radium crearetur. Ut, vero omni, qua par est.
diligentia opus typis exprimeretur, humanissime
ac benevolentiasime curandum suscepit vit doctis-
simus ,mihique amicissimus, G. A. Diesterweg, de

l

x1) Ex quo huc”scripsemm, placide obiit v. la]. Octobr.
1821. vit morum probante pmtar atque eximia audition:
insignis, coins ammonium, qui cum notant, amusa religion
coleta nunquam assistent.
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Mathasî,’ quem Bonnae publiCe profitetur , dus
dum tmeritissimus. Illud praaterea ragamus le.
stores, ut si qua forte utilis adhuc visa absent
vatiornos effugerit, aut aliud quid minus par.
factum esse videatur, asque huis Operi et Eu-
clidis manibus couveniat, id homini scholastioo
plurimis laboribus distante, qui non niai subse-
civas haras in hune librum impendere poterat,
aequi indices ignoscere velint. In anima qui-
dam fuit, reliquat etiam Eleinentorum libres,
sur carte XI. ac XII. subiungere, at ’per mu-
tatas muneris mai rationnes, novis subinde, ses
cedentibus negotiis, facere, id non licuit. Scripsi
Stuttgardiae d. 5. Aug. 1820. -

I. G. Omnium Gymnasii Professor.
a

Quum iam conscriptae essent hac quales-
cunque in sax primas elementorum libres ab»-
servationes, in lucem prodiit. Chrestomathia
Geometrica edita la vira dactissimo, quem moda
nominavimus, Haubero. In qua quum praeter
alia propositiones 1----26. libri I. e Proclo, Sa-
vilio, Pflaidereri schedis mscptis iisdem, quibus
et nos usi sumus, et ipsius Haubari observa-
tionibus capiosissime et longe uberius, quam
nostrae ratianes patiebantur, illustratae sint,
malta tamen etiam ex hoc libra doctissimo ex-
cerpere, et in nastrum usum convertére adhuc

licuit. I
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De Euclide” Geonie-trai notitià lhistorica
collecta «poussim’um a Proclo, Savilîo, Fabricio,"’;

I S’cheaibielîo.

Euclidem Geometram’ baud raro, quad etiam
primae aperum" eius’ editionas, quas supra iam
notavimus, probant ,1 eundem esse’icradiderunt,
atque Euclidem illum’ Somaticum’, Megaris
natum , cuius vitaml descripsit L’aertius li-
bra secundo, et iisdem fare verbis Suidas v.
Eziàriu’ôrjç. Da MeËarensi ista Euclide in
baba-t :Diogenes’ Laartius L. H. Segm. 106.
EüxÂai’ôryç ’ 07:16 Msyégmv ses» ngàç ’Iafipçî,

à" TeÂôoç aux? ëw’ovç. --- H96; 1017101! Q0674!
ô Topâôæpoç àgu’xwfim Hiérawa l aux) roùç

10mm); çpLÂoaôçov; yard trial r01? Eœxgoirozlç
rtlsvtùw se. 1.7.. ’Ad eundem etiam pertinent illa

[T’auri philosophi apud Gallium Noct. "Att. lL.
VI." c. 10. w.,,Decreto, inquit, sua Athenienses
c’averant, ut, qui Megaris civis esset, si intu-
lisse Athanas pedem prehensus esset, ut en res i
ai homini capitalis esset. Tanto Athenienses,
inquit; adio diagrabant finitimorum hominum

’ Magaren’sium. Tlun Euclides , qui indidem
Magaris eut;- cum advesperasceret, Athanas
ad Socratem commeabat" etc. r Atque huius’
ipsius -decreti ’meminisse videtur’ Thucydides
Histori L. I. c. 139. sqq. ubi inter potissimas ,
causas,l belli Pe10pannasiaci hanc quoque fuisse
refert. Itaque praeteri reliqua v. c. marum” di-
-versitatem ipse temporum ratio vetat Euclidem
.Geometram pro eodem samare cum: Socratico
illo’lant iMegarensi’ Euclide. Proclus enim libr.
Il. Commenter. in vlibr; -I; Elenientor. .refert:
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EÜxlslôrlç à 7è maigriot avvayœyaiv vauirâpbç

par sur; sa?» 1h90). rimâmes, e quibus nominat
maxime Eudoxum et Thaaetetum, neeafizirsooç
as iEparaoflévovç and szcpâôovç, uin, ut
rem exactius definiret, addit: 7.67075 ’ 73 017w;
à à»)? sari rot). IpùlTOU Urolspm’ov,’ et, notant

illam historiam effort de Ptolamaea compendio-
siarem ad geametriam .vism. desiderante, quam
baud dariregiam (par) aira; 60:64).th émanât!
fini yèQflêîolW - ut savilius baba-nain in

, editiane Procli graeca p. 20. Verbe-1111110818 hac
bent tantum llzolspaloç figaro, «ou ,at’lràu,
aï rz’ç éon rugi yawpsrplay, in adirions lutina
plenîus p. 39. verbe conservata sunt) !Euclides
responclerit. Unde, quum ab initia p hem Pales
pannesiaci ad initium regni Ptolemaeorum in
Aegypto plus quam centum anni effluxerint,
naquit profecto noster Euclides idem esSa cum
-Megarensi.illp, qui nOCtu ad Socratem Ventitare
salebat. Hinc etiam patet, errorem aliquem
inesse illi Valeriir Maximi loco libr’. VIH. c4
12. 1., ubi narrat, Platonem conductores saoule
une (quam nempe quutu cubicae figuras caser.
Philapono referente Delii duplicare iussi arum) «
de modo et forma ains secum sermonem- can-

-ferra canastas, ad Euclidem Geometram ire lus-
sisse. Quae relatia sa. etiam nomme amatis
convincitur, quad ipsum quidam Platonem de
cuba duplicando laborasse constat, de Euclide
autem nihil tale narratur. Atque ita quidam
11091111115, quia Euclides non filerie, Iquis autem

a lille fuerit, qua atria ortus, baud liquet. Saviv ..
lins ait, ex me ’a carte Graacia natum ,existimo,
qui tain presse. rani accurata verbatim! delectu
scripserit, ut ab eius formulis phrasibusque

[115*r-F a. .- Ü-"Ü
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trama. 11:31:60an et in. mathematicis. excellen-
tian; viranma ,unquam [val latum unguem dies
cassisse .videatur" De aliorum, apinionibus, qui
vel.Alexandrinnm, val Tyrium. vel Siculum a
civitate- Gala ariundum cum esse, et. nullis pro-
babilibus argumentis, volant, .videatur F abria. Bis
blioth. Gratins parente Harless. . Vol. AH. p. 44.
et in Nana. p. 46. , Id autem ex Proclo L. Il.
p. 19.,Edit. Graec. et p. 38. Edit.-Latin. scimus,
floruisse aum tempera Ptolemaei Lagi, qua
regnante Alexandrine primus omnium celas
bren: illam scholam mathematicam ,aperuisse dia
citur, a qua, pastea tot tantique nominis geo-r
metrae prodierunt. , Maribus cum, Pappus in
pro-oemio in libr. VIL Collect. Mathem. p. .251.
ait, fuisse mitissimis, benignum ergs omnes,
praesertim cos, qui mathamaticas disciplinas ali-
qua ex parte augere et amplificare passent, ut
par est, non contentiosum (ngoçxpovarmôv),
sed accuratum, non arrogantem. Inter Scripts,

ae Euclidi tribuuntur, maximamfamam obi
tinuerunt libri tredecim Elementorum , quibus
plerumque subiuncti sunt duo, ,qui Hypsiclî
Alexandrino vulgo tribuuntur de quinqua cor-
poribus regularibus libri. a Antequam de iis diss’
serat, Proclus p. 19.;Edit. Graec. sut apud. Bac
rocium l. II. Ac. 4. noinimt cos, qui ante Euo
iciidem val generatim de Geomatria bene meritî
Sunt, vel etiauilscriptis elementis inclaruerunt,
quos hic quoque referreliceat, trempe Thaleb
tem, Ameristum Stesichori poëtae fratremi, Py-
thagaram, Anaxagaram’ Clazomenium, Oeno-
piden Chium, Hippocratem Chium, qui lunulae-
quadraturam invenerit, et primas charcuta con,-

- mm!
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scripserit , ’ Theodarum :erenaeum, ’ l’humain.
et qui eadem fare tempare ’vixerit, Leodamahç
tain Thasium,.Architam. Tarentinum, et Theaed
tetum Atheniensem. Leodamante porrO’ iunio-
rem fuisse ait Neoclidem , huiusque discipulum
Laque-m, qui etiam elemerita r compasuerit, et
diligentior sit copia et usa connu, quae dm
cuerit , arqua ad problaniata determinationem
quaque adiecerit. Leone paulla iunîarem fuisse
Eudaxum Cnidium ’, Amiclam Héraclaensem.
Platonis amicum, qui theorematum genaraliaa
rum numerum auxerit, et praeter alia sectionum
quaque (conicarum, ut videtur) doctrinam V a
Platane inchoatam, adhibita in en quaque ana-

- lysi, uberiaram reddiderit, Menaechmum, Eue
doxi discipulum, pariter cum Platane versatum,
eiusque fratrem Dinostratum, qui omnem géo.
matriam ad maiorem perfectionis gradum ave-
xerint: Theudium parro Magnesium clament!
conscripsisse, et multas proposilianes particu-
lares magis universales reddidisse, Cyzicinum
etiam Atheniensam eadem" tempore viguisse, et
has quidam familiaritate coniunctas in Academia
vixisse, et varia alterum alteri problemata pro-
pasuisse. ’Hermotimum deinde ’ColoPhanium,
quae ab Eudaxo et Theaeteto prius edita fue-
rint, auxisse, et malta eorum, quae’in ele-
mentis sint, (103,7 610515le zend) invenisse,
Philippum denique Metaeum (aut, ut est in Ed.
Latin. Mendaeum) Platonis discipulum ab eo ad
Mathesin adductum fuisse. Addit deinde, hîs V
non multo iuniorem esse Euclidem, qui ele-

’menta collegerit, et multa earum in ordinant
redegerit, quae ab Eudaxo.- multa perfecerit.
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(page à Thveaeteto «repèria Puèrînt. Hinc vulgo
Euclides Proclo aliisqùe ô 61051896017759 audit.
Haud’ pauca etiam eorum; quae ab antiquioribus
geoïn’etris’lefiori calame perstricta Ve! pinguius
demohstrata Euefint, ah èo ’firmissimis et omnî
obiectione maioribus ’ deinohstrationibus’ fulcita
fuisse; Atque hum: ipsum summum in deuton-
manda ligotent, lucidllmque par Omnia ordi-
nem, ac pruder’item eorum, quae ad remrfacere
videbantut, selectum Semp’er. in Enclide admi-
rati sunt viri remm mathematîcarum peritissîmia
Notum est, Newtofium, virum divinUm, doæ
laisse, quoâ Cattesii aliorumquè, qui  v calculo
tamtam algeb’raico titi suèverl’int, Scriptis se
totum dëderit, antequani Euclidis d0çtrina satis
innutritus fuisset. Et La Grangius, Peyrardo
refere’nte, diètitare sôlebat, geometriae studiôe
8mn, qui non ex Euclidis Elemèntis geometriam
hauriat, perinde facere,  aCI’qui graeça et latins! ’
et recentiorum ÂsCri’ptis addiScere velit.
U Dispiltatum autem est, an bmnia, quae hou
die Elementorum nomine* habem’us, sînt ad En;
clidem auctorem referenda, Nec vero illud
quaeritùr, au omnia’, quae in Elementis repe- .
riuntur, ab Euclide primum inventa sinh Hoc v
enim aliter se?  habére, et multa a geometris’
Euclidis ’aevo mpèriorîbus, à Thalete, Pythaà
50m ,1 Radon,- Theaeteto; aI-îÎSqu’è, quos ex
Proclo nominavîmus; pMËeCta esse,- non est
àIbium. Ba; quae ab antiquiorihus illis iri-
venta ermit, id perfecçtnn .ordinem redegissegy
humas erpievissè, solida’s ubique demOnstra:
tiones ’âdieoisse pu’taflâuà ést Euclides, àtquë ira

satis magna .ipsi réseau: gloria; Verum enim
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vero Euere, qui nec hanç laudem ei integram
relinquere vellcnt; alii contra, Euclidis fautas
timentes, si qua in Elementis manca videantur,
quidquid minus forte perfectum deprehendunt,
ab alio, nescio quo, adjecta aut mutilataesse ;
pronuntîant. Atque cos quidem iure ridet Sa- u
vilius, qui propositiones Elementorum tribuunt
iEuclidi, demonstrationes Theoni, qui duobus -.
feré seculis post Proclum vixit. Quasi vero,
ait, ullus unquam attifez: suas edi voluerit. con- .
clusiones, nullis adiectis probationibus, quad 4
nec philosophorum quisquam, nec medicorum, .
nedum mathematicorum fecit unquam. Neque .
autem, eadem indice, verior est Petri Rami v
sentenüa, qui (Scholia Mathemaficorum Libr.
I. pp 37.), tam propœitiones quam demon-v
stratiOnes Euclidi abiudicat, universa, quae Eu- .
clidi vulgo. tribuuntur. elenlenta geoinetrica
Îliheoni attribuens, contra commune omnis an- a
tiquitatis testimonium. Agnoscit tamen Bamus A.
uliqua sive Hipp0craticae, five Euclideae. geo- a
metriae vestigia in Theone. Decépti fuisse; qui 3
ita indicant. videntur titulo, quem nonnullae
’Elementorum editiones v. c. .Basileensis prae se ..
ferunt: ëx 1551! géante; 61111011666311, ex Theonis
COIIOquüs, sive Congressibus., Observat autem .
Savilius, huius tituli in neutre corum codicum,
qui penes ipsum erant, ullum reperiri vesti- V

igium, nec la Gregorii laut Peyrardo quidquam
de ep memoratur. Antiquissima autem Zaim

. herti versib in fronte semper habet: ex Theone
graeco commentatore, interprete Bartholomaeo
Zamberto. Et ipse etiam Savilius refert, in
uno sacrum codicum ad Gram marginis adscripta



                                                                     

i

V k xxx3e a ni .ime ad .decimum termim Jabmnr haec verba:
Eifhiônç ô 1è drozgeîa. liUVül’pOiüaS ,Ï 511.515,-

lpovosàmsgévôçovnroi Muxsôôvoç. 9.54m! 38V
ô (imagez; (ahé âzl 05050613.?!) roi ,ô’onnânè’w;fi

ut imque collecfio elementomm Euclidi, ordi-
natio et dispositio Theoni tribui vidaatur. Ado
dit autem: ,,magna cette Theonis 1ans, si» in-
ordinata et incomposita in ordinem redegit!
Sec], ne huic incerto scholiastae fidem ’adiun’.

gaulas, obstat, tu; dînai; Procli et autiquiorum
omnium auctoritas, ohstat mirabilis et concirma
propositionum. series, ex quibus unam loco suc
si eximas, tata corruat compages et structura
necesse estfl -Bectius itaque Ioann. Buteo (de
quadratura circuli libri. duo, quibus adiectus est
annotationum liber in encres Campani, Zamw
berti etc. Lugd. 1559. p. 209.) cas, quae in
exemplaribus graecis sunt,’ demonstrationes En-
clidis esse censet, non Theonis, ita tamen, un
nec ipse regels; aliquid subinde in demonstra-
tionibus de suc additum fuisse a Theone. Nec
multum .ab eo discedunt Commandinus et Sa-
vilius. e Commandinus quidem in prolegomenis
in Elementa Euclidis ’verba illa: ëx 103v Qéœvo;
.Gwovcnaîv ita intelligi posse putat, ut didamus.
Theonem conScripsisse quidem commentarios in.
Elementa, sed illos tempomm inimia parfisse,
quemadmodum et quae in eadem Pappus Ale-
xandrinus scripserat, conservato tamen titille,
qui .postea ipsi Euclidi negligenter adiectus ait.
Postea autem in eam sententiam concedit, En:
clidem quidam demonsttationibus suas propOsi-
doues stabilivisse; squod ivel ex Procli testimo-
nia ad .I. 40. patent, at Theonem excellentis

:
ï
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ingenii 1virum Euclidis idemonstr-ntioines fusilla
pleniusque explicatas in lucem protulisse, quad
apud- Proclum observari possit. Esse igitur de!
monstratiQnes quidem Euclidis, et eo. modo con-
scriptas; quo olim Theon- Euclidem saoulas
eàs suis discipulis explicaverit. Saviüus autem
non se moveri- ait illo auvownaîv titulo in vul-
gatis, neque ’scholio i110 manuscripto incerti
auctoris in Suc codice, magis veto auctoritare
ipsius eTheonis in ’Commentar. in .Almagest. pi
50. (videiinfra ad VI. 55.-) .Ex eo nempe loco
apparue,l novam Elementorum editionein (5m.
506w) adornasse Theonem, in qua nonnulla ah
ipso adieétae sint. Quae itaqhe ibi de sectoribus
dicantur, une cum demonstratione a verbis inde:
En) 5n- xui usque ad -’finem, TheOnis esse
.videri. Idemque iudicium ferendum se existiq
mare de multis in decimo libro lemmatiis et;
fortesse propositiouibus nonnullis. i Alexandrum
cette Aphrodiseum aliquot ante Theonem secuq
lis camp quae quinte est’decimi in .nostnis liq
bris, citera pro quarta p. 57. commenteriorum
in prima Aristolelis , ut necesse sit aliquam ex
praecedeutibus, quartam sine dubio, quansine
magno, incommoda sana carere pomlssemus,

I1

eius tempore ab Elementorum lib-r0 abfuissey
vel saltim cum tertia coaluisse. Et; quidam 111-.
tima’m decimi non dubitare se assumentum esse
vel Theonis, vel alterius potins antiquioris a1i-.
cuius (apud Alexandrum enim exsmreï-iisdem
prope verbis) , sed non *ita perspicaci. ingenio,
utpote alieno loco ositam, nullam. cupuyrae»

. cedentibus continuationem habentem, ut sit a.
doctissimo i’etro Montaureo reçtissime. animsd,
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versum, Ex? bien (minibus. se concludere ,. sibi
vidai ,g Theonis fuisrsevpartes in :Euolidei panois:
simis quidem in îlocisiintempolauflm æexplioando,
engouais); ultra lias ,nullæ. ÎL Atquè in; eandem
senti-2min» plufimiu (lande, noni.quidem-illiEu-:
clidis dbtrectatores, Ased potins lac patroni
lnbentes j ahierunt , : ge ’ quibus ipofissimumx nenni. -.
nandus est Bob. Simson. in tamen, ut ad Theo-à
nom non tain, gloria.inde,-.quam .potius vitupe- l
sium redundet, quad nempe, ut Rob. ’Simson.
in praèfatibne .suae Elementorum editionis .ait,
me, ont .qnieunqueleditor fuer-it graeci taxais,
quam nunc habemus ,; multo plural, ac Savilius
aliique viri .doçti. existiment, et quidem in pe-.
ius mutaverit, eddendm scilicet, demendo, ans,
sua miscendo, praesevtim in librouquinto et
undecimo; quos iste editor non leviçer vitiavew
rit, en g. substituendo breviorem at- paralogi-
vice legitimae démonstraüonis proP. V.
18., et: ex hoc libro auferendo inter alia -bo-)
nami- Euclidisq am: Eudoxi rationisl compositae
definitionem, cuius loco posueritiq’uintam ses.
libri VI. , qua neque Euclides, neque Archimeo’
des, Apollonius aut ullus ante Theonem geo-.
metr’a usus rfuerit; cuiusque apud flics nullum
vestiginm inveniatur. Plura praetereafàlia in. L.:
XI.- depravatat esse monet. Abi lliS igitur, me"
vis praecipuos Elementorum libros vindicare se v,
tentasse ,1 tollendo falsa minimeque accumtah
quae pro veris et genuinis accumtissimi geomen *
trac soriptis supposuerint rimperiti editoresr,’.eïr
Euclidi restituendo, a Theone aliisve ab
surrepta, que per multa, sessile: hactenus. se?
pull-a iacuerintœ Quidquid, sic, neuforteimusn
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Islmus erga Theonem.- ’acl quem. Forte non so-
lum ista culpanpertinet, sufficiet diœre;ltextnm’
graeoum variis locis non ita’ud nos pemnùse,’
ut en manu aocuratissitni’geonœtrae’ cum prou
factum esse credendum ait, - plurima- quidam in
eo perfectissimae demonstrationis exemple esse;
et haudgpauca tamen temporis iniuria, zut edi-.
torum male sedulorum rvitio mutilant sut luxant:
videri , quibus ,quamvis saute et circumspeotw
medelam afferre oporteat. Quod ultimum ecce
puni Elementorum attinet, Proelus L. Il. a 4;
sub finem asserit, ’Euclidem utpote Platonicaïe.
scholae amicum figurarum, quas vacant, Pianos
nioarum, vel quinque corporum regularium son.
stitutionem potissimum in; enim .habuisse. 7

- Caeterum Euclidi alia: adhuoœeriptaïtribuâ
unurr , e quibus gnometrici argumenti sunt- ca,-
quorum Pappus meminitx CollectLI’ Mathem. Le
V11. Data (deôapéva) trempe . ac i Porismata
(IIogidflœz-œ). Et Data quidam ad nostrnm ses
tatemi pervenerunt. Poflsmata autem; que
temporis iniuria periere, post varia alidrum
minus prôspera ’conamina Rob. Simson. deniq’ue
felicissime restituera inchoavit, atque edita illa
surit in Robert. Simson. Oper. reliqu; Glasguae,
1776. 4. p. 315-9594. Proclus ei tribuit l. Il.
o. 9. adhuo librum de Dinisionibus (Usa) "dans
pedem) ,. quem eundem esse nonnulli pistant;

cm Mahometi Bagdedino adscriptum I. Dee.
ex.- arabica latinum fecit, et Feder. Commun-.-
dinus. Pisaur-is 1570. edidit, posteaqne-’-Gregorii
quoque operibus Euclidis adiunxit. -- ssvilius’
tamen .an is liber Euclidis sit, dubitat. Free-v
terea illi adhuc a quibusdam ’Imroductia han
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adonisa (51:;me - Mçybwwà) et Sentir) Cano-
uis:(Kamropè-Kœvdvoç), et Phaenomtna (am-
yo’psv’œ) vid. .Pappi in Prooem. ad Librl 6.

v Collecta ïMathem." et Philopon. Lad secundum,
Physicorum, pou-o .Optica et. Catroptica ( ’0-
muxà usai Karamgmè) vid. ;P.rocl.. Lib. Il. c.
5’. et a nonnullisï adhifc fragmentumt De Leoi et
Pondoroso tribuuntur, quae îomnia adhuc ha-
bentnxj, et» baud ita mhgni pretii surit; Denique
Pappus adhuc memomt L. V11. Lacorum ad.
superficiem (To’mov’ 71:96;, ëxwduetav) libres
duos, ’ periere- pariter ac Fallaciarum liber
(T6 Evygkgawyœ ilisvôagc’m), quem, Proclo re-l
femme; scripsisse, et’in quo falsarum argumen-
tationum fontes ac genera descripsissc videtur.

Sed redeamlts ad Elementa. Horum plures
exstant codicesz msçpti. Simon rGrynaeus duo«
bus se in iis. edendis usum esse codicibus dicit,
quorum alterum Lazarus’ Bayfius Venetiis, al.

» terum Ioannes Buellius amicis suis .suppedita-
rit. Savilius ipariter de duobus, qui penes
ipsum sint, codicibus loquitur p. 11. At neu-
ter suos codices: accuratius descripsit. . Gregorii
nihil prorsus de codicibus mscptis, quorum
lectionem me): passim in margine citat, in
praefationehabet. Peyrardum supra iam dixi-

- mus, usum fuisse codicibus mscptis quam plut.
rîmis, e quibus summam laudem tribuit: codici
190 val a designato, qui mm e bibliotheca
Vaticana Parisios delatus, postes rerum com-
mutatione in Gallia Pacta, redire quidam Bo-
mami iussus est, en rumen conditione, ut Peyh
rardo cum; dam suant editionem ad finem per-
amusa, ratinera Laliberum relinqueretur. Ad
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inono exaratum putat) fidem plerurnque textura
Peyrardus conformavit, aut carte in quo clic
screpet ille liber a sua editione sub finem cu-
iusque tomiindicavit, ita, ut: quidam ipse, ait;
ut harumi lectionum avariantium ope possit quia,
si velit, . habere mscpti 190.i.exemplat. huit:
plane congruuma Reliquos codices .mscptos;
quos viginti tres e ’bibliotheca» tum Imperisli
conferre ipsi licuit, e quibus autem .10. Data
tantum continent, quam ad secula multo. te.
recentiora referril dehere, et quam plurimum;
inter se convenire videret, initio quidem ope-
ri’s-saepius, postea autem baud ita multum com-S
parasse ,videtur, duos, .codices nempei 2573. ’
2762.. non inter cos refert.. quos comparave-
rit. ;Praeter ,hos libros mscptos commemoran-.
tur plures alii in variis bibliothecis obvii, apud!
Fabricium Biblioth. Graec. cutante Harless. Vol.

1V. pu 48. sqq. i À n , v.
Renatis litteris prima operunr Euclidis no-

titia ab Arabibus ad nos transivîty 111i enim,
rerum mathematicarum inprimis studiqsi cina-
Elementa in arabicum sermonem plus sexuel, un
videtur, .transtulerunt, et ex une immun arabi-
carum interpretationum denuo latine ea ver:
tisSe Campanus. vulgo dicitur. Puisse autem.
plures a. se diversas ’arabicas editiones, Iquae’
saepius ab exemplaribus graecis .magisl minus
,discederent, inde amaxime patet, quad: hudie-
que plures una’ a se invicem diversae passim
citenturw Ita. v. gr; in rBibliouheca iBodleiana
Euclidis Elementorum a 81(an X111. priez



                                                                     

xxvn .

res aubine-pet; Isaac.-Ibn :Hominv ex recen.
dans Thebit Ibn Korae v. Fabric. vBiblioth.
Graec. Tom. 1V. .p. 51.. Ibidem p. 51. in Bibi.
Bodleiana citantur Euclidis Data ambice’ pet
[Zin ’Eddin Abhari, et Elementorx libri,XV.-ex-
Ivetsione Adelardi de arabico, nua cum com.
mente .magistri ,Campani, Novariensis. Et p.
52’. in bibliotheca. Collegii ,Universitat. Oxon.:
Euclides de ,artengeometrica ex; arabica lingua
in .latinsm. translatais par Adelatdum Batihonien-
88mg Eadernn pagina. occurrit Euclides arabice
perï ShemseddinœMahommed Almuzi, - ibidem.
que alii- inVBihliotheca Leidensi et Escurialensi
cf; ibid. p; 76. .Notissima apuds nos est ca,
quae .Afabi Nassireddino ’tribuitur, et Romae
impressa Fait 1594., De hac editione videatur
Knestners Gesch. der Mathem. I. B. p: 367,
aqq. et de -Schnurrer. BibliothJ Aral). p. 458.
Iqq. ’Ssvilius p.145. a Baptistazfiaàmondorhancl
editionem factam esse refert. , Ex , xpraefatione
Mus, quam ballade Schnurrerqïpartere vide.
un, non Versionem arabicam, sed; commenta-
rium versioni .intextum essenNassireddini opus,
Caeterum plenius ponter: imine Ambis aiunt
esse Khevageh’ Nassireddin, Mohammed Ben
11m, eut Ben Mohammed RAI Tusi, .i. e.
muni en urbe Tus provinciale Chorasan,- et
lonusse seculo nostrae. aerae::.;deoimo tertio.
ca adhuc Clement. Biblioth, curieuse Toma
V111. p. 158.- HerbelotBiblioth. Orient; p. 46.
et 13,665. Abulfed. Anna]. Tom. ’V. p.56.
57.’ Çasiri, Bibl. Hisp. Arab. ’Esœr. T. 1*. p.
187. et Kaesmer, l. c. p.131?» Haut: ipsa au.
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rem arabica rez-sic cum es, quam Cdrhpsnnm
ex arabico fecisse vulgo. dicunt, non consentit.
saltim in pluribus louis,» ut observat Peyrardns
in Praefat. Tom. 11. ubi versionem Campani
prop. 1. 7. et eiusdem propositionis ’versionem
gallican ex arabico Nassireddini - factam exhio
bet. Pariter in. prop. 1; 2. Nassireddinus va.
rios , qui obtinere passant. ossus separatim hua
ber, Campanus cum graeco consentit. wEodem’
modo circa- parallelss Nassireddinus, ut...infrà
videbimus, in commentàriq .propositîoni ad-
iuncto lpropriam sibi demonstrationem« habet,
Campanus» eam tenta-m, quae «in .graeoisÎ exem-
plaribus habetur. In theorematis etiam Pytha-
goraei demonstratione additae sunt in Nassired-
dini editione alias a situ quadratorum .ex Ace-l
thetis variato petitae, ut vel .e figurisadiectis,
pater. Pariter etiam differunt inter se «in do-
ctrina de rationibus compositis Campanus, qui
definitionem, ’quae vulgo est V1. .5; non habet,
et Nassireddinus, qui habet aliquam a, vulgari
illa baud .multum discedentem (vid.,iPfleiderer;
Schol. in V-I. Elem. Euclid. P. 1V. p. 15’.) Cae-
terum, iquae primum typis expresse fait Eles
mentorum Euclidis editio latina, opera ï Eber-
hardi Radtolti Venet. .1482. fol. cuius. descriç
ptionem dedit Kaestner. Lips. 1750. 4. coutil-J
net eam, [quam vulgo a Campano ex arabicd
factam esse dicunt, versionem latinam. "Scheîïs
belius tamen (ZWey mathemu Abbandl. Breslau
1807. p. 19.) refert, in,suo exemplariaeditiod.
nis »huius rarissimae, manu editioni, ut pateat;
cooeva, in margine notatum esse "liber Ele.
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mentorum translatus ab Adhelardo Hothhatea
mensi ex ydiomate arabica in. latinum [sub
Commento Campani Novarensis. ut itaqueCam-
panais commemarium tantum in versione": Adhee
lardi scripsisse videatur. Consentire cum hac
opinione Ividenttu’ ea, quae supra e Fabricii
Bibliothec. Graec., de qersionibus arabicis, vel le
ex arabica factis ,attulimus, ubi pariter de Abe-
larda illo sermo est. E graeco textu autem .
primum latine Iversa .prodiere Euçlidis opera,
edita a Barth. Zamberto Venet. 1505. fol.r(Li-"
lui XIV. Elementorum latinam interpretationem
a Georg. Valla factam ad 1498. habet Scheibel. -
Einleit. zur mathern. Bücherkenntn. 1. St. p.2.)
Ab hoc inde tempore saepius, ut et supra di-
ximus, et quidem junctim primum 1516., nous
nunquam etiam separatim, prodiit utraque Ele-
mentorum .x’ersio, Campani (lita eam vocare li»
ceat) et Zamberti, quae saepius baud leviter in.
ter se differunt. Quamplurîmas operum En.
clidis et Elementorum potissimum. editiones me-
morat Scheibel. l. c. AI. St. p. 1. sqq. 5. St. p.
475. sqq. et p. 521. sqq. 9. St. p. 264. Inc
signem inter antiquiores locum habent editionas
Feder. Commandini et Christophe Clavii, qua- A
rum utraque etiam scholiis etcommentariis il-
lustrata ac saepius prelo repetita fuit, inter re-
Centiores potissimum Rob. Simsonis editiones
lutina et anglica memorandae sunt.. Reliquas
omnes, quae nobis innotuerunt, aut apud alios
memorantur, hic pçrcensere longum et ab hoc
loco alienum videtur. Praecipuas earnm iam
supra nominavimus. De reliquis praeter schei-
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belium l. c. vide in Bossii DisSertat., qua tous
tenta Elementorum enunciat et simul de variis’
editionibus post Fabricium nonnulla disseril:
Lips. 1757. 4. et potissimum ipsum Fabricium
Biblioth. Graec. cd. Harles. Vol. 1V. p. 53. sqq.
In bibliothecis, ut ibidem inemoratur, extat
hehraica adeo Elementorum versio.
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’ ..” a î r ’ 1 Ia. Ennemi! tartit, ou flegme avant.

D E F l N. 1.
Onmis, qune a rufians: suscipirur de aligna r! institutio,

deber a (lefinitione proficisëi, ut mrelligatnr, un! sir id, "de
que disputera". A Cie. e Offic: l. 2.

Prima m L. 1. delinitionem dudum fuel-e , qui leprehendereut,
quod quid puncrum non sir, dicat potins, quam quid sit. Vid. -
Rami Schol. Mathem. L. VI., Francof. 1599. p. 141. et Savilii
Praelectiones in Principium Elem. Euclidis Oxon. 1620. p. 5l.
Ncc ncgaverlm, esse in hac observatione aliquid val-i. Atque
ipse etiam Proclus fatetul’ Euclidem du; dnoçdasws i. e. negatire
explicare puucrum , addens : nul-7&9 ai sinoçautuœl 167m nous.

shows raïs aimait. Vid. Procli Commentat; in Libr. I. Euclidis
Basil. 1553. p. 26., in qua excusatione Savilius quaque acqui-
escit. CR: etiam Edm. Scarburgb. 111e Englisli Euclide Oxford
1705., qui p. 1. ira habet: The delinition of-a Point is plainly
negaLive, and no orberwise informs us, whar a Point i5, Hun
by relling us, What ’ris not. Yet in many rhingé , that are in

nature most simple, these kinds of ncgarive Definitions are
suffisiently instructive: though not, to rhe Essence ofrhe Tlu’ng

defiued, yet very well to die Use, rhat is to bemade thereof.
So here a Point il .delined by a Negation cf parts. VVhich
Définition in respect cf Magnitude, [lut was next to be con-

x
ï
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ELEMENTORUM;
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. r x
s

DEFINIiTIONqES.
1. unctuni est, cnius pars nulla.

sidered as divisible inro pans ,’ is instructive or preparatnry to
tlre light undersranting cf rixe Doctrine nf Magnitudes, and lais
"clown, what conception 0E a Point is liereafter used, or usefull
in Geomet y , l namely .to have na parts. VVhich i3 sufficicnt
l’or tbe page... to an Geomctrician. In multis, air, rebus sinh
plieissimis eiusmodi definitiones negarivas sufficerc non quidam
ad rem ipsam declarandam , attamen quo facilius usui, in quem
adliibeantur, inservire ipossint. Ira .hanc definitiouem naga-
tivam puncti referri ad comparstionçm quantitatum, quae et
partibus Compositae sint, praeparareiraque minium ad melius
intelligendam doctrinam de quantitatibus, et docere, que sensu,
val quem in usum Geometrse’ voce parlotant utnntur: trempe
pro ce, quod non liabeat partes. Quod quidam in pneu-mis
sufficiat Geomeu-ae.--Pra*eterea id quoque inEnclidis deIi-nirione
viruperarunt nonnulli, qu’od non sir convertibilis, vel, ut aliis
verbis rem enunciem, quad eadem delinitio inalia pima, p’raeter
punctum , quadras lmitatem trempe in ’numeris» ’vel rempare
consideratam’pal’iter nullas partes habere. Quod etiam Proclus

concedit, ac rien solum punctum ait esse dyspis, sed ramon
solum ais 7:96: du polynomial 31.117, unde Geometrae base de;
finitio sufficero possir. Vid; Procl. l. c. p. 26. et Savil. l. c. p.

. 55. Atque haec, quine inter unitatem ac puuctum intercedit
y



                                                                     

Il i ’ELEMENTonum
fi. rechapai dè , infixes chleuh.

analogia. caussa fuisse videtur, ont ProcIo leste l. c. Pythagoraei
punctum dicerent pavait»; flpoclafi’oïvay ÜÉow, nuitatem 35mm

adsumentem. Cf. Savil. p. 60. sq. Playfair. Riemann cf Geo-
mciry containiug die first six Rocks of Euclid. Edinburgh 1795.
p. 342. patiner monet, baud convertibilqu esse hanc definitionem,
quod amen ad naturam definîLiouisyxilc formatae pertinent; non

enim ca omnia, in quibus nullne sint partes, vel quae non
habeant magnirudinem, illico puncm esse. Ipsde igitur defini-
lionem hanc affert, punctum esse, quidquid positioxxem habeat,
a: non magnitudiuem’. .Optime hac de 1’: indican: videtur Ro-
bertus Simsonus, qui in Allgliica Elemenrprum versione London.
1804. 139289. sqq. observer, dcfiuitioucsdl. 2. 5. 5. 6. magis
perspiouas fore, si a considemtione vel definitione Corpofis
initie facto, ad superfmiem , in qua nulla si: crassiries, adeoquo
longitude salcem ac làiitudo considernndae veuinpt; a super-
ficie ad lineam, omnis etiam lacitndîuis expeuem, et a liman
,dexiiqucjld punctum descendes, quod quum nec lougitudinem
lmbcat, saltcm ut terminus sive extremum liueae cogitmîpossit.
Cf. etiam .Clavii Elementa Euclidis Libr. XV. Colon. 1591.
p. 1; et Borellü Euclides restitutus, Pisis 1658. p. 5.511. Arque
hac rations evitari poterunt, quais, ex Ramo, alîisqueuotavimus,
obiectiones. Punctum nempe crit, ut in defin. 3. dicitur,néguc
ri]: 7bappïjc. Itaque defiuitio tertia supple: defectum inimae.
A: hanc ipsam tertiam dcfinitionem Savilius 1.: c. p 60. relire.
bandit, quad ait a pesterion’; paxiterque p. 6-1. similem Iineae
definitiohem ex eadem ratione absurdeinïeslse dicit. Recte illo
quidem, si guis, baud ante explicam liuea, punctum, aut,
superficie baud explicata, lineam ira explicare velu. Ât, si ’
Pipberti. Sinisoni more a defiuilione corporis fiat iuitium, arqua
inde au? superficiem , a superficie ad lineam , a linea denique ad
puncmm descendes, i. e. abl ce, quod magis compositum est,-.
ad simplicius, patina: id ficelait, nuque a simpliciorihus ad
magis composita ascendere. Hinc etiam pintes Gcometrae acuo
finirai , v. c. e gosiretibus Kaeslnerus , Kalisteuius, Lorenzius,
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LIBER PRIMUS. 5

2.. Linea autem longîmdolnon lata.’

Matthias, chique eundem, quem Rob. Simsonus, in bis explica-
tionibus alune-m secuLi saut; Caeterum nota: Savih’us, quod
apud Platonem, Aristotelem, aliosque veteres 0117;") vocetlu’,
id apud Euclidem ac Madiemnticos esse amadou Deuiquepam,
memento au: alio quocuuque modo perfectam puncti imagines:

exhibai nunquam posée. v
D E F I N. I I. iHalle àuoquc definitionem repl’eheudit AristoLclcs Tupic.

VI., quod pet negatiouem dividat geints. Recte tamtam Snvilius
l. c. p. "64. manet, id saepius fini, nec repreiheudi passe, qui
v. c. brutum definirc velit Çoîov (27.0707. Neque etiàm, monome

paliter Savilio, 801.1 negatioue constat haec definitio, ut supeiior

puncti, quam glanas habeac Êositivum, longitude. Vol, ut
Proclus ait p. 29. T5 fiât! wlpeî’ov, ois mûron delà! 107v payeôuîy

1M pâmzs 1779 abrogation]; Ëôlâaëa’ 71h: dé nappât: 1.27 [1.311 mm-

- .. , .. . , e . ..paumas, 17] ,68 inorpqrmwc’ est: [du 7&9 pr;uo;,’xnl rating 1:76
765 amadou MEDVGIÇEL 0314595121? aïnÂank dé (Je 107v d’va x4200:-

(miovcm àaatoïaéwv. 7:51! 7039 61) 76 037111118? «a! dfiœûe’c àrnr.

Et vulgo etiam, ut Apollonius apud Proclum mouct, Iineae
notionem lmbemus, quam itinerum longitudines mictiüvellumus.
Tum enim neque deletitudine neque de altitudiue val profunditate
viac queericur, sed de locoruru tantum distantia. Notioues flempe
panai, Iineae, superficiei non niai absn’actione, ut aiunt, formait?
lut. Caeterum ahi, codem Proclo referente , lineam diicore esse
(bien! amusiez), fluxum puncti, ahi yeyeâoc fitp’ 311 dtcîanmw, quan-

titatem unicam habentem dimensionem, Savilio indice, vere uti-
que, sed ad naturam Hume explicandam ne)": mm accommodats et
Euclidea definitioue minus perspicue. In definitîoue sexte, quae
pariter pro complememo secundae haberi potest, ut defiu. çertia
pro complemento primate, nappai cramiez 1176 chapardas esse di-

cuntur, et Rob. Simsou. addit, dici etiam posée, lineam esse
lehninum conimunem dual’um superficierum continue posi.
damm, vel lineam dividere uuam eaudemquo superficiem in
tuas partes continuas: Caetcrum , ut Scarburgh. manet (me

!
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E115]. Euclide p. 3. un.) lima, quamvis Brutus puncti dicatur,
baud ramen consistit e Punotil iuxta se positis. Quum enim
singulet punctà omni caream magnitudine, decem etiam millia
punctorum iuxta se posicorum nullam efficere possuut longi-
tltdinem ; pintera itague puuctis additn nunqunm lincam cfficiunt,
nec ulla’ pars lineae est punctum, sed punctm’um fluxus ima-

ginem saltem liueae continuae exhibai. ’ Cf; Peletar. in Euclid.
Elem. Geom. Demonstr’. Libr. ,VI. 1610. p. 3.

DEFiN. III.
De hac delînitione supra ad defin. 1, dictum est, esse eam

quasi complementum primae. Camerum Proche p. 28. et ex -
eo Savilius p. 66. mçuent, esse limas, quarum termines ex-
hibera non’ possis, v. c. liueam ex mm parte finitnm, ex alter:
infinitam, 5. e. cui ex hac parte nulli fines assignentur, veI

.etiam lineas in se ipsas redeuntes. ,,Sic nimirum sqlet Euclides,
(verbe. mut Savilii) quam recto docti videiinl, posita àemel de-
finitioue elicuius generis, sine-nua divisioue transite. ad deli-
nitiouem alicuius ex praccipuis speciebns, qluod kelviqme fort’dsse

proposito me minus inscrivirent, au! elementari institutioui non
casent accommodatae. Sic hoc loco, cum posita definitione
linette conscquens esset, utdiueam divideret in finitam et in-
finitum, omissa infinila, finitam solummodo in hac tertia
defiuitione attingitfl1 Mihi quidam videtur Euclides, omissis,
quae ad rem proxime non pertinerent, dicel’e voluisse: si que
linon limita en, termini eins pailleta appellantur. Cf. Clavius i

àd h. l. ,DEPIN. 1V.
Primum de sensu verborurn: ij’uc 55 i’aov 107c riff Énu-

.) I ., . . ."le amurais aman, disputatur. Proclus puna, Euclidem lus
, verbisrinnuere, [1.0’ny chiai 5150.5221? i’aov ndtlzuvidwiazww tri



                                                                     

-a.;.ne 1Lis-aneurines. , 7
3. Lineae vero extremà,’ sunt puncta. n
4. Recta- linea est, quae ex aequo punctis in ca.

skis ponitur. 7 ’ V (
(legendum tu?) pezaëô 1’077 s’u’ 01.57776 aypslwu i. e. rectum tum

ex aequo punctis in ipse sumtis incere, quando spatinm, sen
distancia inter- duo ains puncta extrema aequale si: ipsi limace.
A: recta manet Borellius, Euclid. restitut. p. 4., ignorai,
qllidnam ipsa distantia sir, neque id ab Euclide expositum’esise;

Clavius p. 2. lineam aequaliter inter sua puncta extendi dicit,
in qua nu,llum punctum inlermedium’ab extremis cursum au:
«horsain, velïhuc atque illucldeflectendosubsumez, in qui
denique nihil fluxnosnm reperiatur. Verum etiam’qhaec expo-
sitio obscure videtur Borellio L’c. quad omnia illn vacabula
supponant, lineam rectam iam esse cognitem , illnd enim esse
lexnosum, quod non si: rectum. Klügelius (Mathem. VVôr-
terbneh Th. HI. p. 447.) Euclidis verba id sibi velle putat,
recula lineam eam esse, cuius singulae partes similem furmam,
tandem erga se situm, habeant, in qua explicatione notio
chaulent situ: nonnullis for-tasse obscure: videbitur. Alii aliter
Euclidis verba explicavere. Atque. haec ipse interpretationum
diversifias satis indican. non sine causa Savilium p. T1. dicere
,,hanc definiLionem miiii liceat bona cum venia omnium inter-
pretnm tain veterum quam receutiorum non intelligerefl Atque
in eunelem sensum Pfleidcrerus Thes. inaugur. Tub. 1’182. ait:

,,Defiuitio linene racine Elem. Eucl. L: .1; Def. 4. nullius est
usas, ac re explicanda obscuriorfl Adcô, ut Savilius ait , rem
maxime perspicnam perspicne definire aliquando difficile est.
Quum nempe definitionis negotium in eo verseau, Il? rem
minus au: imperfecLe cognitam pet characteres eius distinctives
explicemus , nautique , quibus illa ab omnibus reliqnis discemi
possit, afferamus , pare: res omnium; simplicissimns, quamvis
omnium oculis ,obvcrsantes satisque notas, vix par characteres
nahua simpliciores exprimi atqne explicari posse. Omnes no-
vimus, quid sic arum, quid album; .3: quis alteri id se ex-
plicare posse, .sIbi persuadebit? An linea recta bue refercnda

x .
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ait, equidem non dîxerim. Illnd carnen certum est, id ipsum,
quod rectum sic, adeo simplex esse, ut difficile celte dt, no-
lionibus simplicioribus id efferre. Unde etiam tam variez: lineae
recule definitiouas orme esse videntur. Alii enim (atque ita
Tare etiam defim’tio nostra quarta est apud Campanum) dixere,

liueam rebtam eam esse, quae minima si: intet eosdem terminos,
quad ipsumeeliam Archimedes non quidem utdefiniüonemlineae
rectae, at ut lapfiavo’psww ponit in Praefat. ad Libros de Sphaera,

et Cylindyo; ahi v. c., Proclo referente, Plato: cuius pauma,
entrenui obumbrent media; alii: cuius omnes pin-Los omnibus
congmant; alii: quête du: madone zinter: duo puncm duci possit;
alii aliter eius naturam explieare studuerunt. Maxime nabis
amide: en, quam Kraftius Geom. Sublim. p. Q. a F. C. Mnicro
sibi traditam exhibez, lineae rectae definitio, qua ca esse dieitlu’,

quae ciron utrumque extremum (vel etiam cirez: duo panet;
quaecunque fin ipsa; eumta) tanquam polos circunwoluta situm
suum non muret, quo sensu etiam ùltefpretnn: fossis eam,
quam Proclo referente veterum nonnulli dedere, definitionem:
fin; 1077 «sedum perdurant un! ahi miam. Atque eadem fere
sensu Austinus (An Examination of 111e first Books cf Eucüds
Elements Oxford 1781. p. 2.) Euclidis definirionem intelligi de-
bere contendit. CE. etiam Playfair. Elem. cf Geomen’y p. 1. ,
551. , ’sq. calus definitio codem fere redit. Et Saccherius (Eu-v
clides ab omni naevo vindicatus Medîol. 1755. p. 71.) rectam
lipeam, quae ex aequo ana interiaceat parlota, ait necessario
talem esse, ut ciron duo fila immota extrema sua Puncta non
possil ipso in alteram panem converti, v. ne. alaeva parte in
dextram. Ex hac definitione consequitur, perdue pauma non
niSi Imam rectam transira, adeoque .duas matas spatium non



                                                                     

LIBER ennuis.- 9
5. Superficies autem est, quocl longitudinem et

Iatitudinem tantum habet.
6. SlifJerficiei veto extrema, sunt lineae.
7. Plana superficies est, qiiae e); aequo rectis in ca

sitis ponitur. l *
comprehendere, nec segmentum commune habens, Ex hac
ipsa definitione etiam facile nomme au: regulne, ad quam lduci
solent lineae rectae, examen institui poterit. Norma. nempe
circa se ipsam circumvoluta eidem lineae congruere deliebit.

D E F «I N. V.
I Superficies, ut Proelus manet, dici etiam polar, terminus

oorporis, vel, ut Rob. Simson. addit, terminus communis duorlun
empauma continue positorum. Neqne igitur pars coréens cric
superficies, vel , ut aliter dicamus , superficies superficiei impo.
sita nunqunm cmjpus efficiet. Cf. dicta ad clef. 2.

I D E F I N. V I.Hanc quoque definitionern ira offerte possumus: li que su.
perfides finira est, fines eius sunt lineae. Itaque lineae nun-
quam partem superficiei constituent, nec pluies iuxza se positae

lineae superficiem efficient. "
V DEFlN. VII. hin hac definitionc verba 85 ifoou parem atque in definitiona

quarta obécnritatem habent. n Proclus quidem simili ratione-haec

verba ex’Plicat aique in definitione lineae ieetae’. superficie!!!

nempe planam aequalcm esse êicit intervallo suariim rectarum,
qnod Savilio indice est non quidem obscurum lier obscnrius,
sed planum et perspicuum pet nieras tenebma explicarc. Cla-
vius aliquante clarius; in": ut mediae partes ab extremis sursum
deorsumve subsultando non recedant, vel in, ut superficies
habeal; incisum angulis , nihil anffactibus, nihil eniinens,
nihil lacunosnm. Endem tamen, quae Botellius eirca bimilem
lincae rectae explicationem menait, hic quaque valent. .Neque
reliquorum explicationes difficultatibue cavent. Unde etiam
alii alias superficiei planae’definitiones dcderunl, similes fera
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1) eîpmdmv habet Ed. Paris. ex Cod. 190. Reliquac
editionas et Mu. omittunt hanc voeem, quam cette nemo

desideraverit. , l V ,
iis, quibus ad clef. 4. rectaux quoque lineam explicatam esse
diximus. ’E quibus reliquis praeferenda videtur ca, quam Proclo

teste iam e veteiibus quidam Exhibuerunt, superficiem plhnam
eam esse, cuius omnibus partibus recta applieari posait (176 «in;
roi: pipeau! 660510: Ëçappéçn), vel, ut panllo distinctius babel:

Rob; Simson., in qua, sumtis utcnnque duobus punais,- recta
liuea inter illa tota sita est in ista superficie, Id ipsum etiam
Euclidis defiuitionem dicere, coutendit Austinus l. cap. 3; et
Hem Nomin. Geomett. edit. a Cour. Dasypodio, in Editione
Euclidis àb ipso curare, qui à; i’oov ninas interpreçatiir: au"-

"tu: êçdppôÇsaQ Argue liane determinationem in Elementis Eu-

clidis, ne nominatim L. XI. Prop. 11?, 3. supponi, meneur Simson.
l et Pfleidererus l. c. p. 2. Campauus imbu: Superficies plana est
ab nua [inca ad aliam bi’evissima extensio, in extremitates suas i

en: fiiecipiens. Caeterum notandum adhuc est, quod etiam
Proclus manet, apud Platonemiet ’Aristotelem im’mëoifsaepius

pro influent in 56118136 mimi, Euclidi coutra-superficicm planam

milan voce inhaliez! nenni. Addimus dcnique, omuia, qnae
in Elenient. libr. Ir-lV. et deinde L. VI. dicumur, ad delinea:
doues saltem in superficie plane factas referri debere, etiam ubi
lmec restrictio non expresse adiiciatur.

g A 1DEFIN.V.III.i
Rob. Simson. mouet, auciori lutins defiuitionis id consilium

fuisse vidai, ugangulum sensu genel’aliol’e summum explicaret,

non cum "item, qui a (imbus matis, Venlm etiam cum, qui,
ut nonnulli velum, a recta et calva , vclfa duabus carvis effi-



                                                                     

LIBER Humus. - ’ Il
8. Planus autem angulus est in plana duamm li-

nearum sese tangentium, et non in uirectum positarum,
alterius ad alteram inclinatio.’ .

9. Quando vcro lineae’dicmm angulum continentes
rectae sunt, rectilineus appellatur anguille.

citer. (Bine etiam in defin. 9. sepai’atim de angulo rectilineo
sermo’ est). At verba En” mimine, quae satis perspieua sint, si

de duabus rectis sermo ait, vix lmbere seusum , quam de recta
et curva aut de duabus curvis adliibeantur. Videri igiiur hanc
delinitionem pariter ne delinitionem anguli segmenti, ut et ca,
quae de angulo pscmicirculi et segmentoru’m w â. Ëis liabeantur

lib. III. Prop. 16. et 51. additamenta esse aliter... minus perm.
Et iam Vivianius vocem chiades expnngeudam, et umnia ad
angulos rectilineos. restringenda esse putaveïat. Vid. infra.
Excurs. ad L. HI. 16: Proclus autem ad h. l. multa de va-
riis angulorum generibusv dissent, qui vol a variis curvis, vel
maxime a diversis circulis, vel etiam a rectal et circula couti-

l neantur. .Sed ad elementa certe anguios non rectilineos baud
perLinere iul’e pronunciat Playfair.

Caeterum ad hanc definitionem Vmonendi fuerint tirones,
magnitudiuem anguli, quod et ipsa definitio inuuit, non a
magnitudine rectarum angulum compreliendentium (crum vo-
cant), sed a mutua earum positione pendere. Puuclum, in
quo cran auguli concurrunl, verticaux vocaut.

DEFIN. LX.
De hac deiiuitione ac ptaecedente iure sentit Pfleidererus

(Thcs. inauguy. Tub. 1784. p. 1. 2.)»,,Defiuitioueskliue proprio
humain, ad quid inotia a’vguli spectet, inuuere, nouuotiouem
ipsam declarare censondae saut: alias idem pet idem, obscumm
pet aequo ob:curum explicare iure reprehenderentur. Hinc etiam

. nulius canin) deprelienditur usus ad propositiones de aequalitate,’

inaequalitate, et generatim mtione mutila ne magnitudine an-
guloru-n stabiliendasfl Atque hoc sufficere videtui’ ad del’eu-

deudum in hac te Euclidem contra accusationes i’ecentiovum
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çtsxtipsvov. . . . .té. (KÜZ?.;.’ 50v) opium Êninedov, finitude ygapmic
nagiextipevoal, a? mâchon negzqzëçeta’ n96; il», êtp’évôg

(musico raïa! L’amie 106.0x7ipwrog flan-3,7697, adoubai
nçogm’vnovaat eüâeîw 2) î’oou élidions dolai.

2) Ed. me. Cod. 190. vol, a, et ahi plu... coda. ad;
dunt: n96: 1(1);! tu; aviation negtmëosmv, que verbal ramon,
consentienlibus etiam de Lanibre et Prany in relatione ad In-
stitut. Franc. facta, pro mai-o coque inutili glossemnte lia.
benda videutnr, et recta ln reliquis Edd. vatiisque’ Co-
dicibus denim.

i l * I . pquorundam Îv. c. Ohmii (Kritische Beleuchtung der Mathem.
iiberhaupt, and der Enklid. Geom. insbesondere).

D E F I N. x. XI, 2m.
Angulos deinceps positos rais êtpsëâç 710111419 Euclides appellat

illos duos angulos , qui ab une lino: in alteram incidente film:
ex attaque parte liueae incidentis. Caetemm vox 324’049 in
Defin, 8, monente Savilio ad angulum rectum et obtusum ap’e

plicata sensu generaliore sumenda est, U Ï
D E .F I N. X I I I.

Distinguendum esse docet Savilius inter’b’çov terminum,

et perimetrum sive ambitum figura. In triangulo v. g. quad.
libet lamé par se snmtum 3906 est, sed Omnialatera simul sunna
perimete’r. Caeterum Savilius verba haecf 39è; 3012i! etc.
nullun si: halicte definitionis faciem, sed vocabuli potins par

s-

’ l



                                                                     

LIRE-R Humus- 13
10. Quando autem. mon: super rectam insistens au.

gulos deinceps aequales inter se fait», rectus est uter-
que aequalium angnlorum: et insistens recta, perpen-

Ildicularis vocatur ad eam, super quam insistit.
11. Obtusus angulus est, qui maior recto.

A. 12. Acutus, autem, squivminor recto. i
13, Terminus est, quod alicuius est extremum.
14. Figura est, .quod ab aliquo vel aliquibus ter-

minis continetur. ’15. Circulus est figura plana ab una linea contenta,
squale voratur circumferèntia; ad quam ab une puncto
e0ium, quae intra figuram posita surit, cadentos omnes

rectae aequales inter se surir. ’
î

sunm synonymum explications!!! esse, consentiente Scarburghio,
qui hue verba glossema esse plus: margini primum adscriptum’.

Et sanci, si desint, nemo sa desideraveiit. Rob. Simson. hanc,

dçiinitionem asterisco notavit. 4 l l t
D E F I N. x Ï -V.

Notandum vocem exigu figura ab Euclide non de figuris
tantum plains, eut in superficie aliquanpositis, sed, ut deli-
nitio haec innuit, de-’corporibus quoque adhiberi. Patte: id e
definitiouibus qizoque prismatum, pyramidum, conorum, alio-
tumque corporum , quae ad initium libri XI. habentur.

s D E F I N. X V.
’Facile pater, e mers rai alieuius delinitione, que tantum
casent, si quid in .rerum nature ait ita compàramm, ut in de-
finitione dictum ont, id hoc illove nomine designandum esse,
(quas definitioxies veteres logici nominales vocarunt) baud
consequi, dari au: pessibilein cette esse biusmodi rem. Fieri
enim potest,lut, re baud satis pensitata, (iodai-ara quaque in
definitione coniungantur, v. ,c. si quia circuli , quadrati, au:
nianguli eirculo non inseriptibilis definitionem date volit. Reap3e
igitur cannaies figurais etc. , quales in aliqua eius generis deli-
Nilîone describuntur, nisi res par se pateat, mon demum scire

I l



                                                                     

14 ELEMENTDRUM
Iç’. Kiwgov 19è cm? 1113311011, zôeaæjpvaïov ualæî’ral.

’ w r   , 1 r - l 1 41;. 411511151909 8è rtauzz’uzlov émia! evâua’ Tl»; 6m un:

1 y , , 1 p
l 111119011 1;;I,m»,;, nui augurozyccrmup’ moirage: 11111191]

I n - I 1’ 1
and 71,19 zou 311522.01) flegupegszag’ me: 11012 077:1» mauve; rzou

111122012. ’ . e x

I I 1 I n
11;. z21111110111101! 06’ écu 7:0 neptszoluwov enfla,

I p -   Y V177w me mg ôzaflæ’rtgov, au) mg uycolapfiuvopwrjç

z - , I .. . v I n !urf currys cou 1111111011 azepcrpaçaag. - -

poterimus, quam ostensum fuerit, qua ratione cius generis
Egurae fieri passim. Q1101! etiam ab Euclide plerumque factum
esse videmns. Quodsi possibilims rai par se pateat, mm etiam 
definitio ira strui vpoterjt, ut ratiouem, (page fieri possir,
indican Eius generis definitiones logici ge;wliças, voteras
etiam renia, recemiores syntheticus vocant. Euclidisjcircuii
definitio qunm nominalis tantum sir, possibilitas rei non inde
ederivari poterat, velum in postulais sumebatm’. Ncque veto
cupruplcr Euclides reprehendendus est, ut, pluribus ostendit

ge’

nedca vol symhelicn ita fera: Quodsi recta quaeclmque ciron
.Scarburéh. ad h. 1. Patent veto etiam definitio exhiberi

alterum punctum extrenmm in codem’plano gyretur, dam in
pristinum situm redeat, spatium, quad fila recta percutât,
Icil’culus et linea ab ahero cxn’emo rectale revolutae desmipta,
p
circumferentia vocabîtur, ubi facile patet, nihil in défi1d1ione

sumi, quad non facile effici queat. Unde etiam consequitur,
,quodvis circumférentiae puncLum a puncto i110, ciron quad
.recta circutherebatur, aeque distare, aÎque mud punctum,
quad oentrum vacant, hum circulum situm esse. Ac faneur,
me non viJere, quo îure Scarburghius 11m acerbe petsuingat
Borellium aliosque, qui genetica hac definitione mi malue-
Jim. Caetemm rectae, quae ex centre ad puuctum aliquod
circumferemjae ducunLur, hodie plerumq11e àfiud geomctras
radii, apud Euclidem dmpüciter nous ex centra, ai En tu;
gémeau, libr. HI" Def. 1. et Prop. 26. vocan1ur. tUb1 de cit-
culis describendis agitai; vox adonna; adhibetur, quae minus

t ,
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1.13211 ranz-us. » 15
.16. Hoc autem punctum- éeritrum circuli vocarur. a

17. Diameter veto circuli est recta .quaedam pet
centrum ducta, et terminata ex utraque parte a circuli
circùmferentîa; quaé et bifariam secat’ciréulum.

I 18. Sem’circulus veto est figura contenta a dia-
metro , et ea circuli circumferentîa, quae a diametm

1 interçipîtur. A 1 1
accurata viJeri potest, unnm rectam lâneam brevissimam esse

’inter duo punctasupponat, enim;x reî in Elenlen-tis nana oc-
tal-dt mentio, et casas tantum singularis L. I. 20. demonstratur.
Nonnunquam circuli nomine circumferentiam qlloque vel Pe-
n’jaheriam denctant. Rectius tamen illae nomme etiam diuin-,
guuntur. Pariter partes circumferentiae, quas vulgo, 4verosimi-
liter secnndum Arabes (cf. Campnni HI. Def. 7.) nous vocamus,
Euclides semper peripherias vocat. V111. Pfleiderer. in Hauberi l

Chrestom. Geometr. p. 284. - -
D E r 1 N. xvn. xvm;

U Verbe: 171:1: au) 31’111 rhum 1611 2631W, que praevie tantum

definitionis 18. gracia ’adiuncta esse censeri debeut, baud esse

pattern definitionis, sed e36 definitione consequi manet Rob.
Simson. Et Scaxburghius (11111km glossema Elementis assutum

esse Putat. Quidquid sic, hanc delinitionis conseqnentiam;
1am quqad circumfeïeutjam, qüam quoad superficiem circuli
11emonstrari oponebat, quod Thalelem fecisse P1104118 refert,
011136110116 circuli liane inferioni superposim. Cf. infra Qbs. ad
m. Def. 1. Idem etiam probari phase e libri tenü propo-

1

sitionibns 31. 25.24. manant Simson. et Pfleîderer. (Theu-
inaugnr. T11b. 1784. p. 4.); qui addit:, in demnm a subre-
ptionis vida libelari sequentem définitionem 18. Pariter ostendi ,

Ï permit, valeta etiam conversera, nempe rectam, quae circuljum
bifariam dividat, peu: centrumæransire; adeoque reliquats, que
circulnm secent, nec par centrum transeant, recta: cum in in-
aequaliaesegmeuta dividere, et vice versa. In Prooli commen-



                                                                     

16 EILEMENTORUM’
a”. Twipu 1115111011 1) 31m , ’16 negtszo’pwov opina

15916 n 3151961111: and 1115x1011 nsçzqasgeiqg [fi 115150110:
fi 57.1111001109 ’IÏHMWMÂI’O’U]. 1

11’. 217111111512 eüôüypappd écu; un? 6nd 61719131157

1 negtexôpeva. i .t mi. Tgc’nlwgu 111w , (un? 15716 1911511. e
ufi’. 23219057118091» 11è, tu? 6nd 1151100199111.

27’. 11011571151191» 6è, 1171i 11’716 1116164111111 fi rencoigna!

15619511531 neozsxëlunsva. ’ 1
«11’.I Taîv, 11è («1171161591011 01771105111111, 20671151190?

11,111 19171011611 5011, m6 1029 zgsîç 1’012; 13’104! 912.5119059.

né. ’Iaooxelèç Je», ni cd; J150 11641111; ïoag 510v

91115119059. ’ i
1) Definîtidnem hanc segmemi circuli habens quidem

libri mss. et editionas Gvaecae omnes, unde nec nos eam
delere voluimus. A1, qnum eadem 111L. 1H. Def. 6. recul-rat,-
ex Buteonis, Savilii et Scarburghii sentemia eam Pro apurât
habendam putnmus. Semicircûli mentio in defininone ante-

s cedente [acta haie additamento 01mm dediese videtur. Procli
Commentarius eam non habet, niai 1111011 in Commentan’o ad
delinitionem praecedcnteni eiusmodi aliquid a!) initia ndiicitÇ
Verba sub l’imam addita, quaé uncis inclusimus, eo marris
anspects suut, ’qnod non tantum in editionibus Basil. et
0.11011. et Codice Pcyl’ardi E, sed etiam L. 111.1136113. desunt.
Et L. Il]. Pmp. 25. 24. 25. 55. 34. 1311171111 semicirculum
quaque comprehendit. iBaermannus hanc definitionem omisit:
Line eae, une sequumur, apud cum numero minore desig.
11111111111. R0 . Sin13011..q110q11e astcrisco eam notavît.

tario definitioni 18. additur; nivrgnv 17è tu; fipmvuliov 11; 111375,
3 aux) un? 1115511012 301151, semicirculi beuh-nm idem est, quod et

circuli. A11 quae verbal iure manet Scarburghius, magis proprio
dici pbsse, Semicircumferentiae idem cemrum esse, quad cir-
cnIi. Semiciljçulo enim centrum proprie tribui 11equit. Caeteium

V bacs: vetba, quam in libris mss. Elementorum, ut et Savilius
obèervat, halid lcgnntnt, epluiia sine dubio esse, nut forte-0b.

’tervationem saltem a Proclo factam continere Scarburghius

putat. v v ,
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Liman PRIMÙS- -17
19., Segmentum cipculi est. figura contenta recta

et circuli cincumferentia [IveI’ majore vala minore semi. 1

chouia], , . Vr 20.. Figilrae :eçtilineae 511131,. que; a. recfis coup,

nentura I A ’ . - 1
21. Trilaterae quidem, quae a. tribus,
22, Quadriiaçeeae allumera,1111.11.11.aquatuorR A , .
23.. Mulçilateraè veto, quae a. pluribus quam qua-x

;ectjs. commentai. ’ . i2.4,, Trilaterarum. autem, figuramny aequilagemm;
quidèm. niangulpmlest. ,qupd trial aequalia. habet latenta

25. Isosceles (aequicrnrum) veto ,L quad duo solum
smasha. babel même

131211111.- xxge xxi. xxu, mon, I
Addi Pçtest, recças ,1 quae figuras 591533, continent, latex-a,

igame vocarihet omnes sima] ambigus) vel Petimçtrmp figura
conscjmere, spatium autem ab iis comprehensumtareani 3p,-
pellari. Quae in liguais pluriuin (11mm tl’iqm laterum vertiqes
duorum angulqun leidemllateri non adiacentigun-æonîquunt,
Diagonales xfiel Diatnetrj figprae alldillptï Pianiste, gluaeiomlnia

lama aequaiia, et omnes etiam angines aeq1iaies habent, ne:
suintes, religuae inegniares vocamur. sin antan lampa gy.
111m4 sin; ana consiçieisentur lit aequalia, figura aequilaçeras si
anguh’. tantum, figuraaequjangula andien YidflPHeiderqrtin
Hauberi Chien... Geonietra pi 2154.. 311.. v

D 13 F I N. XIV..
Addi Boçest, in 11111115qu isosçelikaequaiia. lapera aura,

reliqunm basin. vomi. In anis, etiam1trianguiis tertium lama,
(imago a reiiqlxis distingnitnr, basis vocatui, Geneifatim tri,
angoli a1: cuiusvis figuras rectilineee. basis vocamrk iliud lamer,
super quo. figura constitua. conciliinira Vide Pfleideret. in
HauberilÇiirest. Gepmetrap. 285. B



                                                                     

x’ 18 n ELBMENTORUM
«9’. 21101117111341 de, ni mais unis «51110011; ê’xov

712.5119019. ’ -115. "En ce, c157 1191111615911»! 01171105111141, 0’930-

yw’wov 113511 e91’yœvo’v ému ni 51011 6901jv 7111111117.

. 111i. ’Jpfllvyaimoy 11è, 10’ è’xov 15111311170111 ,11»-

aa’ava .110C ’OEvyw’wov 8è, 26 cd: 191i: 6531121: ê’zov 7m-

m’ag. * . ’
1’. T1511 de u19anlsæî9mv mpdwv 1519671011091

11531 ëcmv, 6’ 2069115129611 se 31m and 69190711511107.

loi. iEwe91ip’41ueg as, a 69190711511101! MM, min lod-

nlw9ov dé. - -. 1.17. ÎPdeoc de, ,3 icônÂw9ow "a; min 139190-

76111011 dé. .Ây’ÜPopfioetôèg 01 , ’16 cois 61161101111107 713.6119119

u 11111 rowing ïoag 117.1151111; 51011, à" 0’11”11: iao’nlwgôà .

5m17, 01718 69Ooyt1ivwv.
1

D E F I N. X X V I.
21111117111311, quod Hesychius interpretatur: 11111111611, tortuo-

sum, melius a 011115111, claudico, - derivatur, quod,.u1 Proclus .
ait p. 47. triangulum scalenum arum-«160w 1111151551. Caeterum

addi potest, in triangule rectangulo latus recto angulo oppo- ,
situm, Hypoteuusam, reliqua autem latere, que angulum
rectum comprehenduut , .Cathetos appellari.

DEFIN.» XXX. XXXI. xxxn. 111mm.-
Has definitiones Pfieidererus obsewat l. c. Th. 2. quam-

vis superabundantes, vitiosas non esse. Snperabundames nempe
surit. Continent quippé Plume notas, quam quae ad rem dis-
cernendam sofficiant. Ita v. c. satis erat dicere, quedratum

i

esse figurait! quadrilateram ’aeqnilateram, in qua unum «Item

angulum rectum esse constat. Omnes enim rectos esse, facile A
inde Probari poteur. Pariter de rhomboïde manet Simson.,
satis fuisse dicere, esse figuram quaduilateram, que habeat



                                                                     

x1

Lumen PRIMUS. 19
26. Scalenum autem, quad tria inaequalia ’habet

lattera. , . .1 . d27. Insuper trilaterarum figurarum rectangulum qui-
dam triangulum eSt, quad habet angnlum rectum.

28. Obtusangulum autem, quad habet angulum ob-
(usum.

29. Acutangulum veto, quad habet tres angulos

imitas. h t30. Quadrilatei-arum autem figuramm quadrarum
quidam est,- quad et aequilaterum’ est et rectanguhun.

3l. Oblongum autem, quad rectangulum quidem,

non vera aequilaterum. ,
32. ,Plhambus vera, quad aequilaterum quidem, non

vero rectangulum.
33. Rhomboïdesu autem, quad et opposita lattera

et angulos aequalia inter se habet, quad neque acqui-

laterum est, nec rectangnlum. ’
Inter: oppmita aequalia, quad hampe angularum oppositorum
aequalitas inde sponte Huat, et vice versa. Nihil tamen falsi
continent hac piaposiu’ones, quamvis plus ac necessarium
eut, effex’aut. Denique licentlabsarvare, in la; et nounullh
praecedemibus definitionibus idem valeta, quad de dcfinitiono
circnli monuimus, poujbilintem roi ex sala definitianeq nequ-
quam infcni passe. Omnes etiam bas figuras in eadem plana
positu intelligi, dirimas ad defin. 7. Proche manet, urgé-
mou. quad proprio alunes. figuras quadrilateras comprehan-
dat, finaude cola figura quadrilntera aequihtera et rectanguln
.dici. Vocem éôpfioc Produs a verbe éopfiéw, in circulum

torqueo, darivat, quad ait quadratum quasi distortum, ubi
(une varias éclopée: a êdpfloc dorivandun; est. - En usurpe
(161450: (rhombua Solidus) proprio canna recula duplex, ex
unique parte eiusdem buis, eadem utrirnque altitudine con-
stinmu, quem magnum turbinexh vel trochum in circulant



                                                                     

20 ELEMENTORUM l
10’. Tel (le 71an Tatî’md’te’rgdatlwgoç zèamÏÇm xa-

Zæl’oüw. k7.63 Hagéllnloi du"! eüüeîaz, aï Turcs à! ce? «faire;

l - a
êmm’d’ça adam, and êuflallôpsvat aï; (l’ampou- api,

incluait mol [05917, Ênl [071661-qu cap-nz’nzot’atv «71111520119.

agate possisa Tale deinde corpus si a plana pet coni ver-
ticesr transelmte secemrt exista in ylauo a turbine secto figura,
quem rhombum (rhamhum Planum). vacant mathematici.
Snvilius contra a rhombe plana rhambumœolidnm denami-
nationem accaliigse punit. Oblongum, sivc reqtaugnlum, cuius
unum lama est recta A, allerugn ci contiguum recta B, hac
nota; AXE desigunre salent, enim rai ratio infra gambit,

DEPIN. xx,x1v., z

Figurarum, quas Euclides anapezia. vocat, n’es species
facit Proclus. Val enim duo saltcm latere: lmbent parallela,
et rectanch latere, iungçmes qçqules --- atque haec quidam r

iPraclus tupaïa aequicrura vacat 7- vel duo quidam huera,
parallcla habent, a: rectas eaiungentes inaequales, quae tra-
rpezia scalcna vocal: Proclùs: vel nullnm latus alter-i parallqlum,
hflbôpt, et mm Proclo trapezoidea audiunt.

DEPIN..XXXV. -Citez hanc definitionem nonuulli recentioresAVIathemaciciv
’(v.-c. Hauff. , Hoffmann, Liidicle., aliique) id potissimum
degideraruntrquod negative tantum expressa sit, val canonna.
cum rectalum parafielarum negex:k A; recte contra mannit
.Miiller. (augfülul. und evideme Theoi’ie (Ier Parallellinien,
Niimb., 1319. pu 22.) façile idem prorsus ira exprimivposse;
recta; parallelae dicuntur, quae in epdelp plana in sima surit,

’ ut. quoglsque cautinùençur sempqr omnia unius puncta’sint’ex.

(eadem parte alterius. Praclus ad hanc definitianem, refert,
Posidonium recuise parallelaa dixisse en esse, quae, quam iut
eadem-sin; plana, neque couvergant’, nequedivergant, sed
in positae sint,. ut. amines ex ana, earum in alteram demissaa
perpendiculaires sin: inter se acquales. Quae ipse! defipitio aliis
quaque Placuit. . Invalvere ramez: ca, videtur, remania] eam

l



                                                                     

LIBER Pumas. . 2l
34. Reliqua autem quadrilatera trapezia vocentur.

3.5. Parallelae reCtae sunt, quae in eadem plana
posîtac, etàproductac in infinitum] ad utramque partcm,

in neutram sibi coinci’dunt. K
. naturam esse, ut situm habel’e passim, in quo perpendiculnres

il) un: in alteram demissae aequales sint, quad ipsum ante
demonstrati debçre videtur, vel,yut aliter dicamus , invalvit,
lineam, e qua omnes in rectaxn aliquam demissae perpendi-
culares neqneles sint, etiam ipsnm rectam esse. Alii in: si
in dues in eadem ,plnno sims restas alia recta incidat, que
Ingulum externum aequalem faciar interna ad easdem parles
posito, dune istae rectae parallelae erunt, ubi probandum exit,
rectas, quae Il) una recta hac ratiaue secantur, etiam ab ains,-
a quibus secuntur, remis eadem mofla secari. 091m Klîigel.
Malien]... VVôrterbuch ad. vocem: Par-allelen. e .
I Pinter 55., quas Euclides babet, definidanes, duas ad-
dendas pala: Claviusi (quas etiam Hem-ion. et Barrav. in
un Elementorum editiune subiunxerunt) miam nenîpe 56.
(quam iam Candllla babel) qua figuras quadrilatems, qunrum
bina apponta latere. sunt inter se parallela, parallalogramma
vocari doceaLur, alleram 37. qui: indicetur, quid sint parfile-
lagrtuanIum complementa cirai dinmetrum, de quibus prop.
Mi. 44. sermo est. Et definitionem plantallelogrammdrum qui-
dem baud cum Scarburghio ad I. 55. et 34. pro superflue
habere passumus. Quamvis enim Parallelagrammum non sit
nova figuline species, sed, ut infra videbimus, tantum figuras
clef. 50-53. explicatas comprelxendat, invat tamen exponere,
quid generali hoc nomine imelligi velimus, nec definitia iu-
nuit semper, novum aliquid, de quo ante plane non serina
fuerit, indican. Parallelagranmiorum comfilementaiautem quid
sint, melius intelligetur, pastquam de rectis pÊrallelis actum
mon; Confer huque dicta ad Î. 43. Quin nliquot etiam Eu-
clidearum delinitianuin,- ut Savilins monet, exiguum usum
esse intendant est, ut in magna darne multnsppcllex, que
non utitur, ut loquitur illo. casons (Naevius), emitur lumen.

I
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AITHMÀTÀ
d. ’anfaâm, (1’756 amende amadou En! "de! UflMGÎO’V

trifides! nappât! dyayeîv. ’
(5’. Kal nensgaaya’mjv aidaient! ,ën’ 6121,6[09 aurai

id satisfis izfldüsw. x
a l u r q V I y ry. Kal www unira? mu (flamingant 1030.07 79a-
quam".

.POSTULATAU
Postulata et Axiamata illud, ut Proclul l. HI. p. 50. ait,

cammune habentl, ut nulla egeant demamtrntiane, par se
fidem faciant, et consequentium fiant principia. In en veto
ex Gemini «manda, quem pante: fera amnes necuti sunt,
xclifl’erunt, quad postulata quidem aliquid emcere iu’beant,

quad:habent facilem et cuivis obviam constructionem, axio-
mata tantra aliquid verum esse assetant, de quo nema, qui
verbarum Iensum probe intellexit, dubitare potest. Mathe-
matici autem postulnta pariter atque axiomata’ valu!!! esse
quam.paucissima, ne quid forte ut effectu facile immisceetur;
quad quomado fieri posait, non omnibus patent, eut pro cette
nliquid sumatur, quad dubium adltuc esse possit. Aut, ut
Barrav. ait (Lem’Mathem. 1664.: Lect. IV. p. ’66.) ,,Axio-

mata praemittunt Mathematici paucissima; parcissime quidvis
permit, adsumunt aut praesuppanunt. Est enim tenen-imae

Tir-amis et ltomachi robustissimi, pudentissimum germe ho-
minum e: taedü patientissimum.’ Quemvis (encaquere malunt

laboram in dictis luis demonstrandis, quam assensum gratuitum
emendicare, vel nimiam auditorum liberalitatem experiri. Pto-
iprii ratiocinii virtuti, non’alienae facilitai, deberi volnnt con- A

clusionum suarum evidentiam et Iirmitatem. Fer langas nm-
bages marasme ac prolixius’aliquas propasitianes, aliaquin
facillimas, deducere sanguin, ea quad a multiplicande, postu-
latorum et axiomatum numera veheinenter abhorreantfl Ad.
dit deinde Barrov. sine ratiane Ramum (cum. que etiam

, ,reeentiores- nanimilli Erbium) Euclide!!! acriter reprehendisse,
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P O S T U L A T A.

1. Pastuletur, ab amni puncta ad omne punctum

rectam lineam ducere. - ,2. Et; finitam rectam in directum continuo produ-

œre. l il q3. Et omni centra et intervalla circulum describere.

quod.is pluiimes propositianes susceperit demonstrandan, que!
ex. Rami sententia satins fuisset, ceu sua luce (clams unipare,
indemonstratas anticipera, in axiomatum censum refetre: in
quo qmnes barrant rerum intelligentes consmtientes habebit

Bmov. l ’La postnlatum primum manet .Scarburghd mente tan-
tum ductam concipi rectam ab una puncto ad alterum, et
genoratim en amnia, quia sive in pastulatis, live in proble-
matibus fieri iubeant lmathematici, imaginationer saltem ita
affecta concipienda esse, neque manualem lillerarum ductum,
qui semper imperfectus ait, ad vcritatem mathematicam intel-
ligendam requiri, figuras tamen manu factas imaginationi suc-
carrera; unde semper regulaa et circini usum liaictenusî per-

missum sibi putarint geyometrae. t q
Quodsi postulant eo sensu sumantur, quo, Pracla teste,

Geminus en aumenda .putavit, manifestuni est, quad et Proche
usait, id, quad pro quarto postulera quidam liabuere (Cam-
pano est poetulatum tertium , quad trempe duo prima in unum
contrabit), trempe amines magma. matas inter se aequales esse,
petite! atque id, quad quintum esse valuerimt, trempe rectas,
in quas incident. alia recta facial: angelot: internas minores
duobul rectis, si opus air, productas cancanera, noutiquam ad
postulata referîi debere (cfi. M iillerlausfilhrl. and evidente Theorie

der ParaHellinien Niimb. 1819. p. 4. sqq.), nec magis illud,
dune recta: spatiaux non comprehendere, hue pertinere. Quum
amen Proclus tentemr, tu: iam rente plures lias propositions
inter portulan retuliue, et codices- etiam insu, quos Pep

x
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l. nahua ai âpûuî ywm’au 521m infime eÎav’. Ita in axiom.
legunt edir. Basil. a Oxon.

2. à! alléguiez; «É 6’150 «51m 5505m Ën’ Ënsapov 0::sz-
’voïwaz ailülazc. Ita in axiom. legunt cd. Basil. e’t Oxon.

5. (7150 6136512" 10min ou; neçze’zwët. Ira in axiom. habent
codd. Peyrardi d. f. h. k. l. m. n. et editiones Baàil. et
01mn. Cneterum, il: ÎPeyrardua obsewat,  in quibusdam
codd. haec propositio mm in postulatis, quam in axiomb
tibus habetur. -
tardas contulit, omnes postulltnm quartum et quintum, non-
nulli etiam sextum habeaut (editionas tamen Basil. et Oxon.
en inter axiomata referunt); quam in primis ex Arabico au:
Graeco factis versioflibus Latinis Elementorum dampnni (ut
m1130 volant) , Zamberti, Commandini quinqua postulata ha-
bean’tur; quum in aliis etiam’antiquis scriptoribus, qui En;
clidis postulant retulcre, v. g. Censofino, Maniano Capella,
Boëthio pariter quinqua insu postulata euumercntur (conf.
Zzùcy Mathematîschc Abhamllungen van Scheibel, Breslau1807.

p. 17. sqq.), necesse est, postdata ab mis alio sensu sumta
fuiss-eï Ac reapse Proclus ait, hypotheses, postulata, axioà
mata alios alîo 80mn, dixisse, et nominatim nonnullos omnia,
quae ad Geometfinm spËciatim pertinex’ent, inter postulata,
reliqud, quae omnibus dîsciplinis mathcmaticis communia
Essent (cf. Schwab. Commentat. in Euclid..Lib. I. 5. 51.)

"inter axiomata retulissç, quo ramen axibma octavum non
quadrant. Argue hi quidam decepti fuisse videntur titulo:
«déifièwoma, quem. ira interpretabantur, ut notiones plutibus
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a. (Aliis: Axiôma 10.) Et onmes angulos rectos

 aequales inter se esse.
5. (Aliis: Axioma il.) Et si in duas rentas recta

quaedam incidens , inleriores et ad easdeni partes au- x
galas duobus ’rectis minores fadât, productas filas
dans rentas in infinitum sibi coincidere, ad quas partes
611m; anguli duobus mais minores. V

6. (Anis: Axiome 12.) Et fluas rectas spatium non
confinera

mathematjcis disciplinis communes intelligerent, quem sensum.
etiam Scheibel. L c. tuetur. nVallisius etiam (Open Ma-
them. T. Il. p. 667. sq.) cum hac opinione facit. Nos lo-
cum’ quidam, quem in mssLis habent, mutare uoluimus, aï,
consentientibua viris doctissimis, Barrov. , Rob. Siméon"
aliisque plurimis, renflas en axiomatibus, et ne hi: quidam
omnia acçenseri’ putamus. Nempe postularum quartum, nm,
ut alii volant, axioma dedmum, omncs angulos rectos neqnales
eue, demonstratione-egere, nec pro axiomate, multo minus pro
postulent: anmi pbsse, dudum menant viri docti, nominatim
Pfleiderer. Thes. inaugur. Tub. 1784. Thes. 4. Demonstra-
tîonem propositionjs setis facilem, nno nappe angulo recto
alteri énperposito, exhiber: Proclus p. 55. (Cf. Schfvab. in Eu-
clid. lib. I. fi. 35.). Unde consequitur, constnntis esse ma.
gnitudinis angulum rectum J adeoque pro mensura teliquorum
lumi posas Vid. Pfleiderer. in Hauberi Lhrestom. Geom.

P. 506.    De postulato Quinto, anis axiomate’undecimo, ad E]. I.
29. et in Excurlu ad eau-n propositionem fusius (ficelai:
Unum monemus Peletafium in Elem. Geom. satis perverse hoc e
axiome adeo inter definitiones referre volubile; e350 enixn ait
definitionpm linearqm non parallelarum. Postulalum 6. Gel:
tu aliis est, Axioma 12. quad nempe duac rectae spatium
non comprehenfiant, ex notione» lineae rectae en Maiero ex-
plicata consequi diximns ad definitionem quartam. Etnl’ecte
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à. Té en? afirçîIî’oa, mi dllrj’lmg ëmîv ïaa.

fl.vKal 5031i firme ïoiz nooçæeôfi; ni 51a au),

ïoa. .7’. Karl ëoîv 02m; î’omr ïaa éqngaâfi, tu? malu-

nôpœvoç’ ému; zoo. I
I Pinyfair. observa: , hac axiome supplere apud Euclidem clefs.

arum definition’u rectale, que cette baud perspicua ait, nec un-
quam adhibeatut, quam hoc potine axiomate demomtutionfl,
quae hac pertinent, nitentur.

ÀXIOMATA. n
Axionma, quao et naval ë’wowu, commune: notion",

,voeantur, quad, ut Savilius ait, omnium mentibul quasi in-
sita et inxlata si: aorum notifia, nana egere.demonatm.ione
diximus, vel ira pompions esse debere, u: nemo, quirvelr-
borum sensum intellexerit, de ver-kan assertirdubitaro pontât.
.Neque tamen -propterea, monenteiBarrowio Lect. Mathem.
Lect. VU. P. 115. putandum est, en simplifia: Èvunôo

Juin: «se, omnînoque demonstrari non Pesse. ,,Sie enim,
Burov. addit, pancissima vol nulle cuiullibet Particulario
scientiae’ pionnoient: passent haberi vel appellan’ principia.

E0 enim  propendeo, ne existimemh praeter unicum mua.
munis ratiocinii fundamentum: contradictoriaa propositions:
Mqlleunt me simul verne fuel simulfabae, hautin! olim]. (inti
simpliciter indemommbile axiome. Saltem particularium
scientiarum principia nedum postant, a: etiam (lobent, si
poseat discipulus, a magistro demonstrarî. Tenetur enim, sua
mania si probe exequi velit, et nomen suum implere, scion-
.tiae praemonstrator omnem a studioso-ratîonabilem (in cum
barbais IOqui lima!) scrupulum eximere; ergo sua , queue ad-
sumit, principia, li obscur: sint, exemplis illustrare, si dubia,

l

u
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NOTIONES COMMUNES,

.SEU AXIOMATA.

l. Quae eidem aequalia. et inter se sunt aequalia.
2. Et si aequalibus iaequalia addantur-, tota’sunt

quualia. I i V3; Et si ab aequalibus aeqnalia auferantur, reliqua
aune aequalia.

confirmant debet (ut res fore et nubien: meterîa peanut) ex
aliie notioribue et magie indubitatie principüe ad ipse neque
omnium prima principie, si opus ait, idque peut Itudioaus,
dieeureum promovendo. sin nulle comparent talie, veritav.
(en: axiometum geomenicorum ostende: pet definitiones "1mi-
norum; ut si quia ambigu de eo ,. au totum eue parte ait
maint: si nullum reperiatur in mctaphysicis theorema vol
axiome certius, evidentius, eimpliciun illo, pet quoi! osten-
datnr, recurrendum est ad definitiones totiue et partis, maioris
ne minoris, e quibus rente positis’haud difficile fuerit’illud

axioma demonstrare, Puiterque se Ire: babet in unguis."
Quamvie igitur Euclidis axiomata, quae omnia defectni deli-
nitionum momentum, notionum simplicium nequalitatie, in-
eequalitatis, lineae rectae etc. supplcndo destin-mue esse cou-
tendue cant (conf. Wolf. de methodo mathem. brevie com-
mentatio Elem. Mathem. Tom. 1. p. 7.) un! evidentiam ha.
bore videantur, ut in iie acquiescera Possimus, nec. ulteriorem
demonsmationem requiramus, reprehendendi tamen non ont,
qui subtilius cumin rimai ad simpliciora edhuc prineipia pto-
gredi’ remuant, quia probandi, si reapse eimplicion arque
evidentiora tint principia , quibus sans demonmationee super-
nruunt. ne Proalus refert, Apollonium primant Euclidil

axiome: Que eidem aequalia "me, «squalia’ matinier se,
demoneture «stratum une, sumto 1) ce, que condom lacune.
occupent, inter ce aequalie «se, 2). quae eundem locus: oc-
cupent, et aliquid tonitrua, inter ee oundem 10mm accapare.
Haec ipse temen ’eupposita Euclideie haud tertio", forte etiam



                                                                     

28 ELEB’IENTORUM .

- . qz î Il I - xi c6’. 13ml 130:4! amaozç être: ngocïsôy, tu 07.0: émir

cintra. 7 -v r u ,x v î 7 r a: r - i i ta. [un me! une «muon! nm utpazçeûy, tu: lama
Iin"! (22mm.

obscuriora esse, nec in omnes omnis generis quantitates qua-
drare monueinnt Px’ochxs et Savilius. Sana rumen sema Apol-
lonii enuncintum sumi, atque in relique fore omnia Ençlidis
axiomatn ex axiomate 8. derivari posse, iure existimat Austin.
p. 8. et Hauber. Chrest. Geometr. p. 130. Generatim «in!!!
oct-mm est, axiomata, quae Euclide; habet, alia ab un; pen-
dere, il: ut, sumto uno, lagmi... demomtratione inde de-
duci possit nlterun;, v. c. eextum e primo (cf. Schwab. Com-

.mentat. ÎnJPrim.Elem.Euciidis librum 5. 53. et alibi, et Pflei-
derer. in Hauberi Clxrestom. Geom. p. 28.9. sqq., Garz..alige-
moine Grossenlehre Halle 1820. p. 15. sqq.) ac 7. prima
axiomatn aliquante genel’nlius ne brevius in. effelïi posse:
-Aequalia si aequale: vuriationes saluant, aequalia errent, gade
inde marneur. Acqualia autem .si. inaequales, au: inaequalid
.ri aequale: variationes saluant, indegunlia inde nascelztu)’. Di-

stinctius autem et scopo Euclidis accommodatios eut, tein-
guise, quae in censum veniunt, Variations nominatim ne a

.reh’quie sepnetim recensere. Axiomati 5. addi patent, ut
Clavius monet, eliud ci simile axiome: ï Si ab aequalibu: au-

ferantur inaequalia, reliqua tant inàequalia. Pari râtione axi-
omati 4.. aliud simile addere’nihil attinet. Facile enim pater,
si quia dixeritz, si aequalibus inaequalia addeutur, toto ces:
ineequalia, idem illum dicere, quodiin axiomate 4. enuncia-
un. Sextum etiam et septimum axioma generalius admittuut
enunciatum in hune fore modaux: Phorum neque multiple. aut
«que Jubmultipla aequalia" mut, :unt interÎse aequalia. At Eu-
clidie eccpo sufficiebant dupla et dimidia. Ad axiome 8. moue:

-Sevilius, distinxisse Geometras inter àpaçpôëew et ëpappôçsaôm.

lllud .llePB dici de superpositis, quae perfecte congruent, hoc
de superpositis, quae quaquemodo coepteutur, id quad ex de-
mmtretione Lib. I.prop. 4. patere arbitratur. Ipee amen Ietetur,

’ x
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4’. Et. si inaequalibus aeqxralia addavnturà tata sunt

, inaequalîa. l ’ I A i
5.. Et si ab inaequalibuseequalia enferantur, reliquat

sont inaequalia. t l I
in LibJ. pop. 8. id, discrimen helldiita accurate observatti, nici’
forte incurie. libreriorum ëçaepoçape’umyositnm si: pro Éparg-

paaoîeye, Gaeterum huius axiomatie ad sequentia applicationel
suppçnunt, tanquam ex communi notione superficiei plane.
notum, plenum ita passe plana applicari, ut secqndum omnem
miam extensionem cum illo coïncidait. (Pfleiderer. in, Hauberi
Climat. Oeom. p. 295.) Conversam quaque buius axiomatis
ver-am esse, ait Clavius, in quo tarpan Savilio monente carat.
Vera, nempe est conversa, si de limais rectis et angulis recti-
lîneis serina sir, et non de aliis quibuscunque quantitatibus,
nisi forte etiam hic distinguera nolis inter iqaaouâçew et Simp-
fiôÇWÛae. Tum dicere possiszùQuae inter Se nequalia saut,
sibi quoquo mode ooaptari possunt (iÏlpaeydÇoyruL) et non
sempcr perfecte congruunt (êçaçpçiëovap). Verum etiam in.

propositio et’il non, perfecte conversa axiomatis 8., Rectal
autem omnes inter se aeqnales etiam sibi mutuo con-gruge,
idemque de angulis rectillneis Ville-PC, in sequeutibus, prac-
sertiru 4. et 8. libri I. supponitur, et demoulstrari etiam po-
test, dummodo postulamm Gain nostra oditione, rumine drus
TcCtIu spatium non inclutlere pro axiomate sunnas, arque ite
damonstravit Savilius p. 15?.

En axiom. 9. addi .yotest moneute Savilio: Totum ,aequde
a! omnibus sui; partibus sima] sumtix. Apud Barrovîum et

i Clavîum (qui etiam nonnullis praccedentibus axiometlbus
aliqua consectariakpex go perspicua addit). post axiome 9. in-
serurttur duo aire haine sententiae: ’

10. a. Duàe rectae segmentant commune non labeur. Iloo
axiome: certe in l. XI. prop. 1. supponi videtnr. Rob.Simson.
quidem manet, ex l. I. prop. 11. illud, derivari pour. .At,,
.si id quoque concedatur, de quo tamen ambigi passe videtur,
idem tamen axiome, quod caeterum ex Maleri delinitione

l
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Iineae recta: consequi supra diximuî, iam in «curation de-
monstutione l. I. prop. 1. Inppdnitur (vid. Proclus p. 59. et
Savil. ad prop. 1. p. 175.), parian-gus in ,demonstxaüon: I.
4. et I. 8. nonante Pflciderero Thea. inaugur. 1187. T1193. 4.

  unde rendus hoc assertum pro odorante Iumseüs.
Il. a. Dune redue in une puncto concurrentes, si produ-

cantur andine, necenario selmuluo in eo panda semblent. Quo
’ vix opus esse videtu-Ë. Nostra deindo postal. 4. 5. 6. vel

axiom. 10. 11. 12. un: apud Claviuxp 12. 15. 14. Ali:
quaedam axiomnta Claviul, Henrion., Barrov., Baexmann.
aliique addidere, quibus mmeu nos facile carituroa putcm.
At forte non inepte Midi possunt on, quine acquuntur:

Ax. 15. Enta, tain: par: intraspatium limitibu; undequaliue
circunucriptum i. e. Entra figurant aliquhm Jim est (vel quue in.
plana figuras per panetuni aliquad intra figuram ducitur) ex:
utraque parte prodùcta figuram ùtaiu in dauba: minimum jumelât
Secubit.

Ax. 14. Dune figurae, in eadem plana descriptae, qua-
mm nm: punctum aliquod ilzlra alteram, aliud autem filment":
extra cum situ": baba: , necessario se invicem :ecabunr.

Ax. 15. Si a panda ex nm: parte même alicuius infinitaa
site ad .punctum ex airera parle sium ducatur recta cliqua,
dans hue rectae nacenario se in panera aligna :ecabunl.

(Pfleiderer. in Hauberi Chrestom. Geom. p. 295. sq.
et Lorenz. enter Cursus der reinen Mathem. Geometr. fi.

x
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6. Et quae eîusdem duplîcîa, aequalia inter se sunt:

7. Et que eiusdem dimidia, aequalia inter se sunt.
8. Et quae congrulmt inter se, aequalia inter se

saut. x . ’9. Et totum parte mainte est. , c
24. un.) Ceeterum ne supra hm monuimue, fuerunt a
Rà’mi inde tem’poribuq, qui plan dia, quae in aequentibue
demonstrantur, adeq clam et facilie eue purement, ut in axio-
matnm et postdaterait: numerum referri passim. At. metho-
du: mathcmatica, ut Barrov. limone: l. c. p. 66. un’ctissi-
«paru principiorum paucitetem affectat, vel potins Lefflictim
deperit. Neque tamennegandum-est, ,,multo plate esse, ut
Saviliue ait. p. 156. (et iaxn ante cum Campanus menait et!
finetn axiomatum) quibus passim etlEuclides ipse et alii
Geometrae inter aemonstrnndum’ utanturV, quae (une!) omuia

l fanatisais Princîpiis, vel a logica naturali fera miginem
habent, qualia sauf: contiendicentium perpetuo unum une
verum, aliutd faisan-x, ex quo et illud oritur, dans magnitu-
dinee homogeneae, itemque ingulol eut esse inter se aeqüales,
au: inacquales, et, si inaequalee, altetam esse maiorem, al-
teram minorem. Item principium illud logicum, illud eue
falsum, ex quo par neceseariam conaequentiam falsum sequ-
tur, quam en; ver-i3 nil niai verum, ex que pendet tata vis
àrrayœyfic, 110c est, demonstrau’onin pet impossibile. Et eîus- .

modi quidem nxiomatum et aliomm generum plura sunt ex-
emple, quorum numerum inire difficile, quae inter damon-
smmdum non animadveltemibue etiam OCCIHTlint, quae acor-
sim aduotare studiosis inter legendpm commodum foret".
Leges ramon rigorosae methodi en id permittant, dubimi
possit, manants Pfieiderero in Hauberi Chxestom. Geometr.
y. 288.
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Observn Problema continetehhaee propositio. Dîfferunt.’

entent problemata. ac tlleoremata intense eadem modo arque -
ex Gemiui .sentenliepostuleta et-axiomata. Caeterum Euclides.
qcrumque commuai nomine art-pâmez; comprehendit,’ et potest,

snne,lquodlct«Saviliuls ex parte manet, facile un’nm genus in aliud

conveni. Sub finem tamen Euclide; semper en distinguât so,-.
lemnjbus verbisu 37:69 maraudeur, vel 37:59 2’85; (liaison). Pro-

blqmata patiner ac theoremata plumas partes. habent. Et Ve.-
une quidam in illis, si pmui numeru absoluta sint, inesseh
dixerunt ngôtaam, ê’wfiww, (heaumier, ataraouewfi, d’aro’ôuëw,

mvmrâeaepa. fleôtamc est ipse. propgsjtio, quad improbler
male «hmm et quaesitum, in thcmgemate patiner (hmm au:
suppositum, et id, quobdrdemOnstrari oÈprtet, complectîturn
lm nostrum problema,postulat , super datam remaria terminatam
triangulum àequilatcrum constituçrc. lExôegzs id, quad uni,-
versaliterv datum esse dictum; eut, ad. sipgulares ,sckllepnatum’

lineas applicat, et nommnquam explanatlv. c. hic: Si: data
liuea. .48. maquillât. simili ratione queutant in ccrtp aligne.
exemple ad oculos’ ponit. Kgçaqaçewiea, quae (aciendaœrof

ponebantur, effilure, docet, cui sublungunt nônnulli alterum.
ôwçwpôv, quo enuucîgltur, ce, quae fieri debeant, in. pro-l
posito exemplo fileta esse. fdarôâuâwv id demonstmt ,qac :1174-

négaton inde concludlt, quae il! problemate lielliqiuesaicraut,
iam reapae facm esse. - Et similim: fere res se haha: in theo.
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.PI’LOPOSITIO I..,(Fig.1.)

Super dalam rectam terminatam triangulum «qui.

latemm constituera .Expositio. Sit data recta terminata H .

D et e rm in a ti o. Oportet igitur super 11E rectam
terminatam triangulum aequilaterum constituere.

rematibus. Non tamen omnes hac partes expresse emmciantur.
In pluribus M55. etiam in llac propositione lm: voces desunt.
(lutin VV. DDs de Lambre et Pmny in Pracfatione, Euclidi a
Peyrardo edito praeposita, istas denominaliones mer-as com-
mentatoris zingas esse (une pédanterie de commentateur) pro-
nuntiaverunt. Mita tamen de en re iudicat Savilim, qui
bas propesitionis partes fusins explanat. Vide Hauberi Chre-
stem. Geom. p. 168. sqq. Nobis sufficint cas semel exempli .

lcausa Protnlisse. Propositio, Demonstratin ac Conclusio nun-
qnam deesse possunt. Cf. Savilins. Ad propositionis enuncia-
tum qnôd attinet, Datant quid ait, alii aliter exposuere, ut
videra est in iis, qnae Procli Sclxoliis subinncta simt in Edi-
lione Basileensi 1553. Hic ’sufficiet intelligent rectum; qnae
renpse exliibita et 0b oculus nabis posita est. Caeterum Eu:-
clides , quum in Elementis id tantum pl’dposîtnm sibi habea-

ret, ut doceret titanes, qua ratione obtineri possit proble-
matum prrrpositorum solutio, comenms fuit, mon; didactico
solutionem proponere, eiusque demonstrntinnem exhibent,
i. e. Synzlzesi tantum nsns est; et, qui primns problemnta
illa sibi prôponebat, sive Euclides ille fuerit, sive alius quis,
Jnalysin aliquam, sive methodum lleuristicnm adlu’bere necesse A

habebnt. Et une longum fuerit et saque fierdifficile, titanes
[murmure scientia mathematica imbutos semper ope Analyseos
ad prima anis principia redlicere (sed ad lmec nsque in Ana-
lysi recedendum foret, quoad nihil adhuc cagnitnm au: aliunde
demonstratumt snmere liccret): sufficere videtnr docere, quid,
et qua quid rafione effici possit: étrique Synthesis Euclidis

C



                                                                     

34 V ELEMEN’ronuM z
Kdtaaue’vrj, ,Ke’weq) me ce? Ajôzaowl’yau

de 195 Ali, 3132109 7e79a’(p19w ô BÎÀ’ ’uai m5117,

«émet,» péri un; B, chaumines; (le (:95 L’A, 21524109

yeyeu’rpâw (i ATE’ and dm; un? F ourdou, amuï 3

renfloue"! 0211151011; oi amiralat, t’ai 7d A, B amuïes

ÉneÇeüzâwoav eüôeîaz ai TA, T B. i
’Ànôdejâtg. Kai 3nd 16 A amnios! 2571904!

Inti 1017 BTA 11550.00, 3’017 Émis! a; AF 7?? AB’ noi-

lzlv, 3nd. 76 Bdaqyzeîovma’wgodl œil un? AF E m;-
n).ov, i’m; émir ET .811. ’Eâelzôn 6è and
VÎA ni .AB 5’011’ émient» (leur (mW TA, F13 1:1; [IË

50121! 1’07]. T42 de 193 «15795 ïou, mi dl).9j).0tç abriai

Ïaa’ and si TA 65904.77] TE in] êtm’v’ ai rosis dieu

ai TA, AB, ET Ïacu (indium dolai.
z

sc0po snfficere putanda est. .Conf. Scarbnrglx. p. 4.9. Vide
tameu Analysin Pfleidereri in lrlaubeti Chrestom. Geom. p.
299.) At in ipsa tamen compositions! nostri lmius prolglema-

,tis atqne ei’us demonstratione id forte quis desidcraverit,’quod

Enclides n0n docnerit, circulas, quos describi iubet, se iu-
viceni secare, Iadeoqne in potestate semper esse pliablemalis
solutionern. Van Swinden. (Anfangsgr. der Mcfskunde. Jeun
1791.1» 22.) id pro axiomate snmit. ln usum vocatis iis
axiomatibus, quae reliquis addi pusse supra xiidimus, hac
ratione, demqnstrari id omnino poterit. Qnum (Fig. 1.) cit-
culus, quem A vocabimus, centro A, radio AB descripms
sir, panet, punctum A esse infra eirenlum A, punctum B
autem in ipsa circumfererentia circnli A posinun. llinc, quae
in mon .48 ultra B produotn sumuntur puncta, v. c. E, ne-
cessariç) extrar circnlum A sin erunt. Si enim neges, pnncta.
ut E val in circumfercntin circuli A, vol imm circnlnm A
sitn sint, nqcesse est. Prime cas" foret ÀEzzjllj’, POStcl’lOFe

JE(AB. At, quam E in .413 ultra B producla esse su-
z



                                                                     

Liman PRIMUS. 35
Constructi 0; q Centro quidem A, intervallo 4111-»

tem AB,» circulus describatur BFA (Post. 3.),- et.
rursus, Çentro quidem B ,’intervallo autem B14, Citr-

cnlus describatur AFE (Post. 3.); et a puncto T,
in quo ’sese secant circuli, ad puncta A, B adiun-
gantur Irectae T14, Î B (Post. 1.).

Demonstrafio. Et quoniam À plmcturn cen-’
trum est 13121 circuli, aequalis est AF rectàe dB (Def.
15.); rursns, quoniam B punctum centrum est AÎ E
circuliyaequàlis est Br rectae Bd (Def.15.). Ostcnsa
est autem (et 11A rectae Al? acqualis; utraque igitur
ipsarum TA,,TB rectae AB aequqlis est. Quae autem
eidem aequalia, et inter se surit aequalia (Ax. 4.);
et TA igitur rectae 173 esraequalisy tres igitur TA,
JE, Br ucqualès inter se sunt. i

malur, çrit etiam ntroqne casu JE)’AB, quod est absurdurn.
Ergo puncta E in AH producta snmta erunt extra circulum A.
Descriptus deinde-alter circulus, quem J3 vocabimus, ex centra
B, radio 118, ex une parte puncti B rectam dB secabit in
pnncto A, àtque ex altera parte in punctopaliquo E site in
113 ultra B producta, i. e.*extra circulnm A. Qunm igitur
circuli B punctum aliquod A intra. circulum A, aliud autem

teiusdem circuli B punetum E cxtra-circnlnm A sitnm’sit,f
duo hi circuli necessdrio se inviccm scenbunt (Ax..14.) in
puncto aliquo F. CF. WolF. Elem. Geometr. 5. 197. Caete-
rum quum non tantum figurae 41T, AIE, verlan etiam :178,
17E sin: limitibns undequaqnœ circumscriptae, pater, duos
lies.x circulas. tam supra quam infra dB in punais P et r se
vinviccm soeurs, adeoqnedupliccm (Lui problcmatis solluiouem,
dum mm triangulum A73, quam API] quaesiti trianguli locum
habens possit. An forte plures àdliuc solutiones 10mm barbera
possint, hic nondum deIiniri poterit, (lulu ostensum fuerit,
circulas in pluribus quam duobus punais se non secare, Cf.
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4 "Emm T6 MW 606M (Imagina! 7,6 A, 7; 3è 00195200:
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’EnaÇe’Ülôœ ydg dm; 1017 À würmien ënî 76 B

(mucha! eüôsïu 9; AIE, nui ovvema’zw t’ai «finis 7917- ’

www iaônls’uçov T6 4.4.3, and ëxfisfi’infofimoml En.

szËfig’ag zaîç 4A, dB EÜ’ÜÆÏLÇL ai 11E, .BZ, mû

ïélœgtp "à! 14,5 B, ôtaornfluuu (Ïè 193 B11, mixioç

çïjysygozœôw 6 1719 mi noÊÂw, ice’wggi 11,47 A, nui

ânonne-au 14;? AH, inhalas ysygdqaûw (Î HKjl.

infra Prop. VIL Cor. 2. Ramus manet, esse manifestam hy-
sterologiam in Euclide, quod hoc speciale problema prac-
mittat, nec statim generale illud, âuod I. 22. lmbetur, tracter.
Quasi vero eae, quae I. 22. praecçdunt, pl’oposilioùes, quai
et ad stabiliendam I. 22. faciunt, hanc ipsam 1. 1. non sup-
ponant, au: sine ca rite demonstran’ possint! Caeterum, quad
,Pmclo p. 59. referente, Zeno Sidonius montait, in demen-
,strationç tacite sumitur, rectas 41’, ET ad punctum T, in
quo conveniunt, segmenmn’y commune non habere, unde ap-
paru nocessitas id pro axiomate sumendi. Cf. notata au Defin.
4.Iet ad Ax. 10. a.

x

PROPOSITION.
Obs- Facile panet, varies esse Indus problematis casus,

prout punctnm A val in recta 1311 ipsa am; producta, nul:
extra eam chum sic, quos pleuius allumera: Proclus. Quum
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Liman PRÏMUS. 37
Conclusio. Acquilaterum igitur est ABT trîan-

gulum (Delf. 24.), et constitmum est super datant
rectam terminatam AB. Quod oportebat facere.

PROPOSITIQ 11. (Fig.2.)
Ad datum punctum, datae rectae aequalem rectam

ponere.

Sit quidem datuni punctum A, datakautem recul
BT; Oportet igitur ad A puuctum, datae rectae 1317

aequalem rectam ponere.  
Adiungatur ab A puncto ad B; punctüm recta

JE (Post. 1.), et, constituatur super eam triangulum
aequilâterum AAB (Prop. 1.), et producantur in di-
rectum ipsis .4114, dB rectae AE, .BZ (Post. 2.), et
centra quiderh B, intervallo vero Br, circulus de-
scribatur PHQ (l’est. 3.);,ét mrsus centra d, et in-
tervallo AH circulas describatur HKA (Post. 3.).

autem exposilç casu, qui in nostra figura est, reliqui nihil
habeaut difficuhatis, supersedore Iiceat corum expositione.
Forte autem mirera; aliquis, et reapse mirati un: luth veteres,
quos Proclus ait simpliciorem problematis constructionem ad-
fecgasse, mm Rem-nus aJiiqua, Euclidem hie ambagibus uti,
ut ad punctum datum A rectam aliquam .44 ponat, dame,

.rectae BI’ aequalem. Potcrat enim brévius dicere: Ducatur ex

4l recta .quaecunque JE, ac deecripto (Post. 5.) centra .4,
iulervallo Br, circula, abscindatur .44, qnae proinde aequalil
eut rectale Bl’. Patent sine dubio Euclides in rem omnem
absolvere. At, ut Proclul ait, llxoc nihil aliud foret, quam
mata pètitio principii. Nam qui petit, ut ad A desctibatur e
circulas ihtervallo ET, petit ut ad A ponatur lima-recta:
Br aequaÏis, quad fait demonsrrandum nec petendum. Net:
postulalîtum tértium in intelligendum est, quasi liceret alibi

centrum, alibi inlewallum circuli accipere, ut ad 305:. 5.
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mixtion, î’m] êazîv ai ET 17? B11. Hélw, Mai
çà A (mu-ami! 146’me étui 1017 «HKA uüulov, i177]

êmhl a; 4411 1?; AH, (51! ai 4A 17? dB 7017 êtr’tl’u’

1mm) taïga 7; AA Mimi ni EH 80724! î’m].
’Eâel’xz’h] 6è mû ü Br 1?? EH ïmj’ éumëga 02’904

11611 11A, 131117? BIT 80124! hm. To2 8è 795 aüzgî

îaa, nui. cubilot; 50124! ïow ami 11.4 .6590: ni ET

4507211 i271], a -11969 (1’906 cg? d’oâe’wz amusie) tu; A, Joôeioy

51549611; T77 Br 1’09] eüôsïoç zazou AÀ. ."Ônse Mu

nanisent.

.IIPO TAXIS y.
150 âoâewoîv süôsufiv dalt’owv, dm; zig é! ovo

Ï .

C " y, Î - I -7:7 êÂtx’ooom mm! evâezow arpelew,
I

moue: Savilius. Praetereà, hac construction sunna, ad.
dèmonstrandam rectarum A4, B1" aequalitatem, ulmque
dicenda exeat aequalis esse intervalle, quo puncta extrema
crurum cirrcini, cuius ope circulus centra A descn’gtus fuit,
inter se distabant. Hoc circini crurum intervallum quam in
figura haud 0b oculos podium sil, exactissimo geometra’o
sine dubio .minus aptum visum fait ad rem pet se simpliçis-
simam demonstrandam. Malebat ostendere, vrectam 44.4 pa-
r iter ’ac BPerectae EH 0b oculos positae aequalem, adeogue
dans 1L4, BI’ inter se esse aequnales. Reapse etiam apertura
çjrciui, dum a puncto B ad A transfermr, uatiationibus ob-
noxia est baud detegendis, nisi descriptis , quos Euclide-s de-
scrihere iubet, integris circulis. Ncc instmmemorum fide nid
debet demonslralio. Mouenda haec (luxi, quo ceI’LiuS’sub ini-

tium statim operis tirones Éxglfiuaw summi viri .observent.
His addo, filme Savilius de hac te haha: p. 179J ,,0bservent
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.Lmendpnlmus. d 39
Quonîamv igitur punctum E centrum est circuli

TH9,-aequalis est ET rectae EH (Def. 15.). Humus,
quoniam punctumtA centrum est ciIrculi HKA, aequalis
est .411 rectae AH (Def. 15.), quarum AA ferme AB
aequalis est; reliqua igitur A11 reliquae EH est aequa-
lis (Ax. 3.). 4Ostensa est autem et EF rectae EH
aequalis; utraque aigitur ipsarum khi, BI’ rectae EH
est aequalis. Quae autem eidem aequaliafet inter se
sunt aequalia (Ait. 1.); et 111 igitur rectaet .BÏ’ est

aequahs. t x ,Ad datum igitur punctum A, datae rectae ET
aequalis recta ponitur A41. Quod oportebat faceœ.

RHOPOSITIO tu. (Fig.43.)
.Duobus datis rectis inacqualibus, a ,maiore rectam

minori aequalem auferre. A » .

studiosi, si placet,  differeutiam magnam’ in hac sparte inter
problema et theorema. In problemate, ubi quasi manualis ope-
ratio requiritur (quamvis etiam ipsa Euclidis et geometrarum.
problemata a mechauica structura etrfabrica’ abesse longissime,

et non tam manus quam mentis open absolvitex Platonis sen-
tentia dixisset idem- Savilîusv p; 162.), traîectio linearum ad

alinm atque alium situm et positionem admitti non potest:
potest in theoremate, ubi nullum opus efigitur, par imagi-
natiouem traiici linea au: figura a suo loco et superpoui alloti
lineae vel figurae, ut in «quarta propositioxîe fit. Nam, qui:
in theoremate nihilualiud quaetitur, quam verum et falsum
neque quicquam est falsum in illa traiectioue, quae pet-3013m
imaginationem ad ostendendam conclusionis velitatemtfit, et
non quasi pers fabricam manualem, aut ministerium aliquod’
problematicum, rècepta est iure merito in theeremate traiectio
ma imaginalia, quae in proble;nate esset vitiosissima.fl.
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."Eœwowv ai châtiant (9150 eüôsîul chimai ai AH,

T, (57 peigna: un... ü AB’ dei dû une; 19k pelÇovoÇ
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si AA’ and m’aime) pèaç T97 A, dmurripau de 14;? .40],

«1530.09 ysygcîçoôw ô AEZ. ’
Koü èflei 16 .14 (musical MEI’VTQMI étui un? AEZ.

sédition, fin; émiai a; AE et] 11A une.) mi Î il);
AA zombi î’mr *Emrtt’goc 0’190; 1051! AIE, F 177114

301111 i’on. (liges nui AE tu]? F 30m i’m;. d
A60 (2’90: 8056504511 515.9.2ch.; dvimvw 106v 113.11,

057:6 mis pet’ëovog mie AB 1,1] éldaoow cg? F hm
dçïiçfizat i AE. "07:69 è’âu ïLOMÎOal. E

I . IIl P O T A 2 I 2 à.
’EoËv 6150 «7917qu nîg 6’150 alanguie mis d’un 91).va-

gaîg î’tmg En], êuaæs’guv êzwn’ggz, aux) w,» yww’cw 177

mouviez ïamr en], 11751! uneL maïa! in"! 617495ch1! angle-- ’

piailler ami miel fléau! ni fléau 1’017]! «En, and 16

191700701! 193 mythe) l’ami. gazai, and ai lamai yww’m
mais lamais yœm’uzlg î’aou è’aowcu, êxuzéça éuau’gç,

t a- . f ,, .coq) de ou mon nÂsvgai ânoweivovaw.

1) Peyrardus ex Cod. 190.. vel a. addit gaie, quad edd.
Basil. et Oxon. recte omittere videntul’, Inst’vocem 7&9 eu
sensu Sumere velis, quem etiam normnn uam habet, ut signi-
ficet ncmpe, snilicet. Cf. Prop. 9- 2. lutins libri cum
I Il Il. Constructio problcmatis I. 2. tamen pariter ab
initio imbu 7&9, fariterque Il. 11. Haec taliez utmm Forum:
au onuLtere velu, taud une maltant refert.

PROPOSITION].
O ba. Duo potisnimum casus distingui possunt, prout dune

4 rectae idem punctum extremum habeant , aut non. Reliquis



                                                                     

Lues Humus. tu,
t Slnt dame (luxe rectae imequales 11E, F, quamm

maior sit...alE; oportet igitur a maiore ABdreclam
minari Î aeqüalem auferre. ’ Ï

l’onatur and ’punctum A rectae ,T aequalis 11A

(Pr0p. 2.); et centra quidem A, intetçvallo veto AL],
circulas describatur A-EZ (Past. 3.). . a ’

Et qllouiam.A punctum centrum est circuli AEZ,
aequalis est AE rectae 11A (Der. 15.); sedetPëidem
11A est aequalis; utraque igitur ipsarum.AE, France
11A est aequalis; quare et JE est aequalis rectae P

(Ax. 1.). . l K . lDuabus igitur dada mais inaequalibus A3, P, a
maiore .413 minoti F aequalis ablataest 14E. Quod

oportebat faccre. , ’ A
PROPOSIçTIO IV. (Fig.4.)

Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequà.
Un habeant, utrum’que utrique, et angulum angulo
aequalem habeant, ab aequalibus rectis contentum; et
basin basi aequalem habebunt, et triangulum triangulo

4

aequale erit, et reliqui anguli reliquis ungulis aulnaies
arum, alter alteri, quos aequalia lattera subteudunt.

casibus similibus fis, quos ad Prop. 2. diximus, immorari
nihil attitrer.

PROPOSITIO rv.’

Obs. Haeo propositio prima est", in qua principium con.
gruentiae five Ax. 8., eiusque conversa, quateùusmuversam
habet, adhibetur. Non quidem defuere, qui hoc demonstrationia
gcuus repudiareut, quad minus geometricdum sil, et mechaniei
15qu sapin, triangulumque assuma: cum matu et ad aliam

I
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AEZ 101;!de î’aov sinua, mi ai lamai fluidifia mie
lamai; yowc’atç l’eau ê’aowm, éuwzëga éuazt’gç, il); à?

ai aux; nlevçai tinctelvoww, lulu! 6716 ABF et;
Ün6 AEZ, ait-13m; AÎE wifi 6916 AZE. i

’Eœugnoçopéalov 769 mû JET 1917161101) fini 16

AEZt minorai, mi wtôepédov un? [du A annelai;
au 26 A 01;,ueînv, mie dè A3 süfisl’ag 571i fait! AE,

Ëtpagptiau mi 16 E amuïes! 3m T6 E, (me 76 1’07]?!

. A v . I ,positionem translunlm. Et iam Proclus ait p. 66- hanc
Évapluoyæh seusibili inniti nafiani, 717c «300*015: sa) blap-

yoiic 22500:1; JnoÂritpsws. Pariter congruentiae illud plin-
cipium reiecere Flussus Caudalla, Peletarius, Thomas Sim-
psan’., qui superpositionem unius figurae super alteram
mere mechanicam (a mechauical cousideration) esse dicit
(Elem. of Geomc-try. Landau 1800. p. 255.), alüque. A: iure
his dudum regcssere Clavius, Savilius, Scarburgh., Playfair.,
éthique, mon manu sed mente tantum fieri illas figuramm su-
perpasitioues, nec nisi a notione aequalitatis pendere. Cilquao
e Savilio ad Prop. 2. attulimus. Scite VVaHisius ait (Open.

l .Mathem. Il. p. 668. : "Si ita siut pompanti circulus arcticus .
et antarticus, ut si centrum centra accommodari intelligatur,
et planum piano, reliqua congruerent puncta: erunt illi (par

.içappayriv) aequaies, mut alter alteri non admoveatur, sed
toto coeio distentfl Playfair. tamen iniustis bis cavillationibust

.eo usque concedit, ut novum axiome sumi passe dicat, huius
sententiae: Si duae siut rectae liueae, atque super une ennui]
constituta ait figure quaecunque, super alterna semper constitui

F .



                                                                     

LIBER Prunus. 43
Sînt’ duo trianguler 11E I", AEZ, duo latere AH,

AT duobus lateribus JE, AZ aequalia habentia,
utnimque utrique, nempe lattis AB lateri AE, latus
AI’ vero lateri AZ, et angulum BAT augulo EAZ
aeqnalem; dico et basin ET basi EZ aequalem esse,
et triangulum AET triangule AEZ acquale fore, et
reliques angulos reliquis angulis aequales fore, alterum
alterl, quos aequalia latera subtendunt, angulum nempe
ABT angulo AEZ ,1 angulum ATB vero angulo

", ,p Congruente enim triangule JET triangule AEZ,
et posito quidem puncto A super punctum A, 11E
vero recta super AË; cohgruet et punctuni B ipsi E,
quia est aequalis’ 1E ipsi. AL", congruente autem AB

passe figuram alteri aequalem, e que deinde Omnia. dedvari
passim, quae vulgo par superpositiouem demanstrentur. A:
dubito, au hac niuxia ergs obtrectatores liberilitate’ .stntus
controversiac inultum mutatus sit. Alteram enim illam in axiof
male sumtam priori aequalem figurant clamabuut illi, nihil
aliud esse, quam pariter figuras in alium locum translationem.
Ber-tins tamen illo ac Tllom. Simpsau., qui ne super-positionne
opus haberet, mavult propositionem hanc quartant inter Axio-

. mata referre. In theorematibus itaque intacta math illa li-
ncamm et figurai-nm mente tantum concepta translatio, sine que
Iimplicissimarum propositionum vix talerabilis dari posset de-
monstratio. Caeterum omnes hlliua .propoaitionis partes dili-
gentissime explicavit Savilius, cuiras observatienes legere pas-À
si: etiam in Hauberi Chrest. geometr. p. 181. Huic proposi-
tioni sequeus addi potes: corallarium: Si duo triangula Iïnum
quidem angulum utrimque aequalem lmbeant , et e rectis etiam
liuuc angulum complehendentibus [ma prioris trianguli acqunlis
si! unipasterioris, z alter: autem prierais trianguli maior sit altera
posterions," erunt etiam triangule ista inaequalia, et prius, qui-

A
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2111116 ,miæl and 16 E t’ai 16 E imminent, dises fié- ’

mg si ET (sa) fléau! 115v EZ t’çoagyo’asr si 769 me?

ne)! E un mi E morigénâmes, mm? d’à T ëvzi 16 Z,

1; ET fluions 871i midi EZ aux maraudai, 660 sti-
üelm langiez! nsgzëëovatv, 5mn ëctlv désincarnai.
’Erpagltuiou 6’905 ai ET 360:9 591i T’âŒl .EZ, ml in);

«en; ÉÏTTŒL’ [dises ami 67.012 76 AET tçz’ywvov ëni

010v t6 .AEZ 191’7wæxov êtpagpo’esz, ami ïatw m7155

501w , ami ai lamai ywviou Zizi 16g 2.0471ng 70041104;
(59904911600005, ml ïem mimis inondas; uèv 0716
.ÀBI’ n; 15716 AEZ, .5 6è 15916 .4173 a; 157:6 AZE.

’Edv d’au 6150 Igl’yœva To23 d’un alanguis tais 61102

alanguis fous 51?], ÉZaTËQu’V tartinez, and fait! yww’cw

172 yawl; l’aria! En], mit! Ünô un! faon! miaulât! m-

(lem mains erit. Cf. Pfleiderer. in Haub. Chrest. p. 501. Et
malte magis, si utrumque crus angulum illum eamprehendens
in une triangule mains sir, quam in altero, illud etiam triait.
gulum mains eritl, quam lmcL-Hacioccasione de Corellariù
universim notari potest, Euclidem ipsnm paucissima, aut, ut

. Àpstin. putat p. 16., faite ne ullum Lguidem addidisse, quad
nempe bretütati consuleret, nec nisi iis, quae maxime ad
seapum suum facetent, immorari vellet. Commentatores autem,
ut qui alium scopum haberent, plura [subinde addiderunt, e
quibus si potissima seligeremus, lectoribus liand ingratum fore
putavimus. Graeci ca «catogan: vocabant , quam vecem ramon
diversa nonnunquam significations adhibere solebant. Ernt
trempe Panama, quad et Proclus innuit (16 minimum Às’ystaz
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ipsi JE, congruet et 11T * recta ipsi .42, .quia aequalis
est angulus BAT ipsi EAZ; quare et punctum F
puncto Z congruet, ,quia aeqnalismursus est AF ipsi
AZ.’ At etiam punctùm B puncto E congruebat;
quare basis BI’ basi EZ congruet; ’si enim, vpuncto

quîdem B ipsi iE congruente, puncto autem Î ipsi
Z, basis BF ipsi EZ non cOngruat, duae rectae spa.
tium continebunt, quad fieri naquit (Post. 6. val Ait,
12.). Congruet igitur basià BP basi EZ , et aequalis
ei erit; quai-e et totum triangulum ART toti AEZ
triangulo congruet, et aequale si crie, et reliqui an-
guli reliquis angulis congruent, et aequales leis erunt,
angulùs nempe ABI’ angulorAEZ, angulus antemï
ÀÏB angulo JZE.

Si igitur duo triangula duo latera duobus lateribus
aequalia habeant, utrumque unique, et angulumlan-
gulo .aequalem habeant, ab aequalibus Iaieribus con-
tentum; et basin basi aequalem habebunt, et triangu-

aux) in! argofibypoïrwv 121’074! oïov ni Efixlsz’ô’u 757904445114: 1:99!-

aparq) einâulate aliquod problematuniigenus, Ve], ut Pappus
in Collect. Mathem. Libr. VIL Praef. ait, mari-tac quasi
tintin-ac inter dleoremata ac problemata’, quad idem etiam Proclusi

asserit ad I. 15., àtquc porismata hoc sensu sunna tribus libris
exposueiaar Euclides, quos temporum ininria deperditos restituera
conatus est Rob. Siriason. Alio autem sensu porismn in ele-
mentis sumitnr, ubi pleiumque significat propositiones, que
cum in ipso demoustrationis cursu se nitra amarrent, (31cv
En 1’157 énoôeôszypéuow «27.16 u ouvaqbavjî ambulant, la) 1100192;

pizza)? 5,4077, Proelus ait p. 59.) absoluta demonstratione sepàl’atim

emulciantur, un’rle etiamvProclo auctore L c. porisma nomen
acccpit , dime? n «59305 31! r17; iniatyyomzîjc (Même «égayer.

i l
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gtæxofléwl’v’maî 1611 .614on 1,] fléau ËGTÎV éEu, aux)

16 101.7070? i9; requin» fanal 50qu and ai lourai
yawùu ’mîg lamais yww’azg i’aal é’nowaz, is’za’n’gu

éxau’gçç, 15qu [29 ai i’oæ glaçai ünoru’vovow. "07:59

6’36; Jeîâata

11 P o T A 2 1 12 a.
TGV hamada! rgzyaîvwviai ngôg a; fléau ywvfm

ïmu dÂÂofÂatçieiaî, qui, agogszfilnâezmzîv 115v ïauw

:1719610541, ai 75716 11731 fléole! glanda: Îocu 42’213me

36041111. ’

"Euro; 1917:1)on (houssai-ç «rô ART, i’a7;v flav-
17I4’ A)? alvatÊy 7]] 141i 7tÂe1’ggZ, Mai wpoçezrflsflhf-

cômmw in. süüssz’aç "rais 1113, fll’ affiniez: «51341,

TE’ 157w, 5H 1j [ubi 17m3 113F 7mm ’1’); 1,5716 Ale

i091 507W, a; (il? «En; T31] 1,1? tînt; BIÏE. ’

Eilvftpâ’w 7&9 8712 zig L’A 111161! (musiez! Tri Z,

mi dqygæfufho dm) tzig pu’Çovog zig 11E ni iléa-
mwi 7;] 115.7, in] 7,5 AH, mû êncëeüzüwawl’ui ZIÇi
HB æ-Üüssïcu.

’Emi 0131! î’m; 507241 [1311 AZ 1]; AH, a; à? ÂB

la; zip, 6.130 Ô?) ai .ZÀ, Àl’ (ME ïaïç H11, dB
Mm dolai, ému-ba éuu-n’çgzk mû yawlow 2501;")ij na-

gts’zowt mimi 671,6 Zle’ (7120:9 (2’90: Z1" fléau 7;;

ïm] 5012, mi 16 AZT Tgl’yowov un? AÏIB 79t-

. Cf. p.80. Nos sensu paulo genel’aliore (minis, (lime e deum)!-
stratione apatite sine longi: demouslraüonum ambagibus fluunt,
Corollaria au: Conscctaria dimère soiemus, nommnqudm etiam
generaiius luce ample allia similia Observations vocnbîmus.

PROPOSITIO V.
Obs. 1. SaviIiuÈ observai, Îvonzsêtfiv 10;;w’rwv mm de

pluribus triangulis aequicruris inleUîgenduni esse? sed idem
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111m trianguler aequale erit, et reliqui anguli reliquis.
angulis aequales erunt, men-que unique,- quos aequalia
halera subtendunt. Quod oportebat. ostenclere.

t 1
PROPOSITIO V. (trima)

I

Isoscelium trizingulorum anguli ad basin sequales.
i inter se surit; et productis aequalibus rectisàianguïi

sub basi aequales inter se erunn .

4 I e ,Sît triangulum isosceles ABF, habens iatus AB
aequale lateri AF, et producantur rectae Bd, TE in
directum rectis AB, AF (l’est. 2.); dico anguhim
ABP anguio AFB aequalem esse, IÎBJWICYO ipsi

’ Y h . I ÜSumatur enim in Bd quodlibet punctumV Z, et sur
feratur a maiore AE minori AZ! aequalis rem: AH
(Prop. 3.), et iungantur ZF, fIB rectae. V

Quoniam igitur AZ aequulis est rectàe 1117, 113 .
vero rectaezAI’, duae igituz; Z11, AF duaL-us HA,
AB aequales sunt, utraque nitrique, et angulum com-
muriem continent 211]]; basis igitur ZoI’ basi 118
aequalis est, et triungulum AZ]1 triangule AHB

esse ac infatua: tptyw’ww ÎaoaneÂoÏv. Aliam hnius propositionis

demonstrationem Procloiefçrentc .Pnppus dedit in hum; fera
modum: Quodsi h0c mmm triaxrgulum aequicrurum ABI’ (Fig.

5.) bis positum, mleoque in 013;! reperitum animo conciliiamus,
exit non tantum ABaufl’, Aany; velum etiam, 0b «fi :417,

- habebimus qnoqnéinc. 1.) AIL-.717, Afzufl. Poterit itague
tl’xangulum 0.87 triangule ABP sazpel’panz, 1m, ut putiet? A et ’
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714w,» inca! bio-nu , mû aillomai fluvial ucîg lamaîgv
701mm; Mal, ânonnai, éman’çu ézure’gq, «à; (il; ai

(ou: alangui ânout’yovaw, 1] pin! 173’113 AFZ si] 6nd

ABH, à; 0è 15m) AZl: 7;] 45m) AH!)- Kui âne).
(il); 7]: AZ 52.11; T7; AH Émis! 1’07], (51! â AB 1?;

AF émia! fini-H iman]: (i904 a] HZ 1mm; 17] Ï H
2mm m. ’iaâuysn a; zanzi 1; Zl’ «t5 1112 21:1;- au,

à”) ai HZ, XI" (hm rtous PH, HB inca eîoi’y, âm-
p’gu ézazéw, au) 702Mo: a; 13:16 BZT yww’gx 1?; 15m;

13’113 ïm;, zizi p’u’mg misois! 14mm) a; .BIïwauxl ni

BZÏ ripa qu’ywwm’ tu] ÎÏIB 19176110 ïmw è’mal,

and ai lamai Morfal mie Àomuîç yww’atgîïam 500111051,

êzau’ga ézan’ççz , fil-1]», . à; ai faut nÂs’Ugcti Üno’rsl’ro’u-

on» i111] c391: 50th 7; [12:11 17716 55511 1?] ont; IlFB;
7; 0è 17m3 BI’Z ni 15916113111. ’Enei 0’511 5111,79]:

15916 ABH ïwau’uk ÜÀgf T]; mimi ATZ yawlq: êtîeïzfivr]

in”. (51’ ma F817 15m) BFZ ion, 104711,; ((91:
1; 15m)  41’)”..;1’:Iâîji 7g] 27m3 APR écriai un], mi sur; ’

smog 711,7 fléau 7017 AIE Tglfiivov’ 563509947 63:- hui

a; 17716 ZËF 7;; 1Mo 1.7le 7677, ml siam! mimi 1957
fidow’ 105w Jeu [6007.65.0311, mi se? 557k. i

berçai BAT. 7.75; rectae A12, a7; AP, aflfadeoque pmxeta
B, y; et 1’, fi coinoitinnt; aequalis igihrr erit angulus Bangulo
y. A: quumlangulus 7 idem ptorsm: sît , ac nugulus 1’ ex hy-

potinesi, erunt*(Ax. 1.) angnli Il, I’aequales. Alii alias dedcre
êemonstntiones, qui": tamen omnes, quamvis simplices, Eu-

’ ciideae codera videntur.

Coroli. Trianguls aeqnilatera sunt etiam nequinngnla.
S chu l. A Thalcte Milesio hoc dieorema inventum esse

Produs refert. i iObs. 2. Scurbmgh. p. (il. posteriorem lutins proposi-
lionis Partem , qua anguli sub busi nequales esse dicuntur, non
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aequale erit, et reliqui anguli reliquis anguîis aequales
tarant, alter alteri, quos aequalîa .latera subtendunt,
AT Z quidem angulo ABH, AZF veto angulo AHB
(Prop. 4.). Et quoniam tors AZ toti AH est aequa-
lis, quamm AB rectae AF est aequàlis, reliqua igi-
tmt sBZ reliqùae PH est aequalis (Ait. 3.). Ostensa
est autem et ZF recrae HB aequalis: duae igitur BZ,
ZF âuabus PH, HB aequales tsunt, utraque utrique,
et anguius .BZÎ angulo THB;aequalis, et basis e0-
rum communis ET; et BZIÎ igitur triangulum FHB
triangulo aequale oerit, et reliqui anguli reliquis an-
gulis aequales erunt, alter alteri, quos aequalia latera
subtendunt (ProP. 4.); aequalis igituir est langulus ZBI’
angulo ’HI’B, anguius autem BFZ’ angulo TEE
Quoniam igitur totus angùlus ABÏTÏ totiangulp AFZ
ostensus est aequaliss quorums TBH anguio BFZ
aequalis; reliquus igitui- ABF reliquo AF B est saqua-
lis (Ax. 3.), et est ad basin m’anguli ABI’; ostensus
est autem et angulus ZBF angulo HFB aequalis, et
sunt sub basi; isoscelium igitur triangulorum etc.

esse ab Euclidg profectam putat, sed assutam ab aliquo, qui
animadverterit, . demonstrare Euclidem triangulomm istornm
sub basi constitutorum aequalitatem. Neque enirn unqunm hac.
anguiorum subibasi aequalitate uti Eucli’dem- in sequcntibus
propositionibus. Cui qliidem argumente Opponere licou, ad
plenam cette Prop. ’14 demonstrationem opus esse hac postai-ion

pane Propositionis 5., ut Rob. Simson. et Peyrard. in Praefa-
doue p. XVIII. monent. Çoëtsius (Euclid. Elem. Lugd. Bat.
1692. p. 46.) hanc picpositionem ex I. 9. et I. 4. demanistrat.
At, quum Il 9. peudeat etiam apud Coëtsium ab I. 8. luce a,
I. 7. et Isaac: titanique a I. 5., in circulait: incidere videtur,
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IIPÛTAËIZ 5’.

’EoËal 191703701) ai doc yœvi’uz’ïom dlly’lacg niai,

sa! ai 13716 mais iodé ïambe ÛflOTEl’Œ’O’UUdl alençon)

ïadt vinifias; gammas. l
"Etna; egiymiov mai ART, î’mjv 39’104! niai. 6nd

ART renvias! ni 6nd AFB yww’ç’ 167w, du ML
alevinai si AB inhumai si; A1") 3m24! l’ai].

Ea’ 7029 aimés tous: si AB ni AF, piot misois!
peignis! ardu. [Tous wifis)!» si AB, Mai dœygoîoâœ
dm; mis pelçowoc’ si; AB si? adoucit ni AP 5’07]
9; dB, au! ëfleCetixôm si AP.

1) Hic et in linea sequenta edir. Oxon..prî;no loco ponit
rectam AF, secundo rectam A3: et quamvns nihil promus m-
tersit, no ordine hac rectae aequales nominentur, veri tamen n *
simile ucrit, Euclidem , qui primo nominasset anguium ABP,
Primo etiam loco omisse rectam hune angulum subtenden-
tem i. e. rectum . Cam Peyrsrdo tamen consent. C08. a. et

cd. Basii. ’
lynmvis in Praefst. conttàrium assaut, et excusare imam
licentiam. aliqui tentuint. Cf. Hauber. Gin-est. Geom. p. 204.
Eadem demonstrntione utitur Yin SwindenNAnfangsgr. des:
Mefakunde, p. 31. et Ange]. de Marchands p. 15.

PROPOSITIO VI.
Obs. Propositio sans conversa est quintae. Propo-

sitiones nempe primatiale, estumque conversae ira ad se invicem
se habent, ut suppositio prioris fiat conclusio postelion’s, et
vice versa , vel, si pluies illa habeat suppositiones, une sup-

l positionum illius fiat huius conclusio. Ira v. g. hic in.Prop.
5. sumsbatur, triangulum esse aequicmrum, et inde conclu-
debatur aequnlitas angulorum ad basin, in Prop. 6. contra sumitut
haec ipse angulorum aequalitas, et inde concluditur aequalitas
taterum bis anglais oppositorum. Quamvis enim Prop. 5. pariter ac
A6. sitegorice expressae sint, facile tamen utmque etiam hypo-
lhetice exprimi poteur. Vide Haub. Glu-est. Geom. p. 196. sq.
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PxROPOSITIO VI. (Fig.6.)’.

Si trianguli duo an uli aequales inter se sunt , et
aequales angulos subtcndentia latere aequalia inter se

eruntu - I - ’ .Si triangulum ABT aequalem habens angnlum
ABF angulo APR; dico et lattis AB lateri AI’ esse

aequale. (N i
,’Si enim inaequale est latus AB lateri. AF, unum

sacrum mains est. l Sit mains AB, et auËeratur a ma-
iore AB minori AF aequalîs AB (Prop. 3.), et iun.

gatur AT. I . i
Fluxa adhue Conversionum (intngoçfiç) genet-a recensent
Proclus et Savilius. Quum veto non, ut Peletarius vult p. 30.,
conversai: propositionum in universum sint verse, nova illas
semper demonstratione agere patet. En plerumqne, ntquc in
lise etiam Prop. 6., ita instituitur, ut. doceatur, contrit-
rium si quis assetere velit, absurdes consequentins elabi non
pesse. Hoc demonstrationis genus indirentum vel apagogicum
vocare solent (dataywyfi si: échineras!) , guéri, quamvis nonnulli

subdubitare videantur, non minus certum est ne demonstratio
directs; ex veris enim falun iusta ratiocinatione consequi nun-
quam possunt. Ncc sine dans: dixers aliqui , esse apngogieam
demonsutationem quoddam analyseos theoreticae genus. Cf. Klii-
gel. (VVôrterbÇ sa! vocem’Analyti: P. I. p. Et Scarburgh.
hanc deductionem ad absurdum Andlyxin dutructivam vous:
p. 63., quod nempe illa pet ont: iatiocinia falsam suppositionem,
qune initie surma eut, destruat. Cf, Borellius p. 1. et Haubeiu
Glu-est. Geom. p. 210. sq. Conversas , etiam ubi locum habent,
non omnes offert Euclides, sed en saltem, nuis in [imposi-
tionibus seqnentibus usui fore vident; nos tamen, quantum
fieri potest, reliquas etiam, quae alicuius momenti sunt, no-
tabimus, quad iam a Clavio factum viderons. Neque amen
usasse est, conversant sampot, nulle sliaintanposita," ordine

t
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’Ensl 017v il"; 8min! si AB æfi AT, non») de si

13T, Mo 31) ai JE, BT dvoi saïs AT, TE iota
sîolv, éxare’gœ énaræ’gç, ml 700Mo; 1,5 6nd ART ywvlç

sfi 6nd ATB ioda! ïmj’ fléole des: 11T fléau 1:);

AB i271; sur), nul 16 JET 19131!va un; ATB,

p , i . , u7917011!!!) ïoov émut, sa Hamacs! tu! pagaya, anse
charroi" aux des; dansés écrus! si A13 ni AT’ En],
0790:. ’Eolsr des; sgtyaivov un) se? 651,79.

IIPOTAÈIZ 4’.
’Enl Mie cuisais codéines, duel mïg mimis aiderois

0mm doc fllÛEÎal. ilion enneige: inflige: ov’ 0110105191;-

excipere eam, cuius si: conversa. Sic v. g. lib. I. 8. et 26.
conversas sunt Prop.’4. Saepe quippe ad demonstrandam
conversam alias adlmc propositiones ante demonstrali necesse
est. Caeterum, .lum duae partes sint’in conclusions Prop.
5., nempe 1.) in triangulo aequicruro sngulos ad basin,
2) in eadem triangule etiam angulos sub bssi nequales esse,
de utriusque conversipne icoglan potest. Ac prions quidem
conversam exhibet Prop. 6. Euclidis. Posterior conversa
in habebit: Si trianguli ABP (Fig. 7.), anguli PBJ, BPE
sub basi aequales fuefint, erunt etiam latere Ali, AP aequalia.
Sumantur enim BZSI’H, duoanturque renne EH, 21”, emm-
que in triangulis ZBI’, HFB rectae ZB, PH aequales ex con:
structione , et quum recta EI’ commhnis sit unique triangule,
et angulus T34 (val FEZ) ex hypothesi aequalis sir an-
gulo BFE (vol BPH) cri: ex Prop. 4. ZI’-..:BII, et anguille
BZI’SîBHP, et niangulum BZI’:.:BHP. Iam dico, restas

AZ, AH esse aequales. Qnodsi enim inaeqnales sint, exit
alternas v. c. ZA maior. Sumatur 29:11]! , ductaque 6P,

.erunt in triangulis OZI’, BHA, ex demonstratis 21:83,-
292.411 ex hypoth. et angulns GZF:BIIA ex demonstrat.
Hinc ex Prop. 4. erit n’iangulum ZQI’;:IIAB. Unde, ablatis

, u
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Quoniam igitnr aequalis est AB ipsi AT, cornu ’

munis autem 13T, duae igitur A13, ET duabus AT;
TE aequales suntt, utraque utrique, et angulus 43T
angulo AT B est aequalis; basis igitur AT basi AB
aequalis est, et ART triangulum ATB triangule ae-
quale exit (Prop. 4.), minus minori, quad est absurdum
(Ax. 9.); non igîtur îuaequalis est recta AB rectae
AT; ergo ae’qualis. Si igitur trianguli etc.

PROPOSITIO VIL [(Fig.8.)
Super eadem recta, duabus iisdem rectis alise duae

rectae aequales attaque unique; non constituentur, ad.

aequalibus trianèulis BZP, BHP-erunt 3.) reliqua, trian-
gulum nempe BŒ:ABT i. e. pars aequalis cri! toti, quos]
fieri nequit (Ax. 9.). Acquales igitur-sint AZ, AH necesse est.
A quibus si suferantur BZ, PH, quae ex hypothesi aequales
sunt, reliquat aequalia eruut 3.), nempe recta A.B.-.-.;.AT.
Aliam directnm demomtrationenr baba: Proclus, dum, ducta
2H, ostendit, angulos AZH, AIIZ esse aequales ,l undc res ex
l. 6. patet. Non ut conversam, sed uttpl’lnlaliam propositionem
5. demonstrat Coëtsins l. c. p. 50. et Van Swinden. l. c. p.
ex, I. 9. et ,I. 26., ubi, quun) hac propositiones non pendeant,
s Î. 5., non idem monendum est, quod in proposition pinaco-
dente. Caeterurn, quad manet Hauber. Chrest. Geom. p. 219.
et Pfleiderer. ibid. p. 505. etiam Prop. 6. simili ratione, ac in
Prop. 5. a nonnullis factum est, ex ipso principio côngruentiae, si
nempeidem trisngulum bis positum sumatur,[demonstrari potest.

Cor. Triangula aequianguln sunt etiam aequilatera.
PROPOSITIO Vil.

Oibs. Recte Savilius monet,. propositionem hanc ali-
quante obscurius expressam esse, unde peu-l0 aliter Rob. Sim-
soni fore modo effen’i poleiit ita: Super eadem baal, atque

.ad casdern eius partes nequeunt duo triangule constitui, ita u;
l

l

I
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www, 7:96; 02’121,» nui 027.19) amusie» En! ce? afin?
545’911, 1d (16102. négaton è’xovom mais ès dçxæîg «Listing.

Ei 7&9 8111104160, t’ai mi; aüwîg eüâez’œg mais 11E;

300i mis; atïïaîg eüüelouç mais AF, TE 07Mo" 4Mo
eüôsîaz ai .44, dB îlien êuarégœ ênan’gq ÎI’U’VGWOÉ-

-*rwaaw; npôg :2719) and. (27.2.9) 017110813» 797 u Î
mû d, :êni 103 haïrai [L697] me? I’, A, fui afin? né-

Qaw Examen en? A, B’ (liges l’ami gicla: tu]?! p31! TA

tu; AA, 16 051176 nëoaçtè’xovoav aüefi Il; A, mW 6è
TE 1;? A8, zô av’zô négus É’XO’UO’ŒN (1171:1? et; B’ ami

êneçeüxâw ai F41).

1) Peyrard. addit: un) ai Br, B4 êzflefllq’afiwaav En.
55051:1: En) ni E, Z. Duas etiam figuras delcribit, quas ad
Commentarium dedimus, et in ipse: etiam demonsn’atione pro
nonnullis Iitteris substituât alias. Nos autem sine codd. nu-
ctol’itate nihil hic mutante voluimus. Caeterum vide Cam-
mentàrium.

latere ad cosdem baseosterminos vergentia aequalia 6m. Cae-
temrn conferatur Hauber.  iu Chrest. Geom. p. 222. sqq. Si
enim fieri potest, sint.(Fig. 8. 9.) triangula JET, .4341 in com-
parata, ut dl 12:44 , et 8132134, eritque val vertex neutrius
füaknguli intra reliquum triangulum ,.  vel vertex altexius intn.
alteium triangnlum, vel vertex unius in latelje alterius ipso au:
producto in  loco ab altero vertice diverso. Prâelereum casum,
quo vertex neutriui trianguli est intra reliquum triangulum,
qui salue in Gmecis, quos habe’mus, Euclidis codieibus dag

’ monalratus est, etiam I’eüquos casas deinonstrandoe esse hm

Î’roclus jaunit, et eiue casus, quo vertexkunlius tlianguli est
intra alteru’m, demonsti-ationom dedit, quam pariter habcnt
Campanus, Savilius, [Clavius et Robertus Simsoxt. ln ea’
nempe (Fig. 9.) aequalitas angulorum AIT, API, ntque ex-
inde inaequnlitas angulomm ZJI’, JET] infertur, qui tamen
ex parle ponction: Prop. 5. aequales esse debebant. . Hum:



                                                                     

"au: PRIMUS. 55
aliud et alîùd punctum ad easdem partes; ita uteos; .

dem terminas habeant, quos primate rectae.  
Si enim fieri potest, super eadem rectay A3 flua.

bus iisdem remis AF,’ TE, aliae duae rectale .441,
dB aequales utraquelutrique constituantur ad aliud et
aliud putrctum I’ et d, ad easdèm partes T, .4, et
cosdem terminas liabentes’ A, B; ita ut aequalis-sit
quidem FA ipsi 4A, eundem terminum habens, quem
illa, punctum A, TE veto ipsi dB, eundem ter-
minum habens, quem illai, punctum B; et inngatur
TA.

(amen Imam ab Euclide non omissum, nec Euclidem ipsum
mutilatum , sec! librarîorum tantum culpa alterna figuram
omissam esse asserit Peyiàrd. Tom; I. .Praefat. p. XVIII. et;
hac figura restituta, et rends duabus productis, ne ulla
quidem voce mutata, perfectam demonstràtionem se restituis’se

ait. lubet nempe 10.) recta BI’, Bd producere, ubivdeinde
demonstratio, panois tantum  Iitteris mutatis , ad utrumque ï
besant applicari potest, nouânqtim ixaqüe ad cumîquoque, quo I

vertex l’a-min trianguli est intra alter-nm triangulum JJB.
la nempe procedit, postquam ostensus fuerat angulus .412 ’
:4111: "Quatre angulus AJÏ’ maior est angulo ARE, multo
igitur l’dZ major est ipso AIE. Humus, quoniam aequalie est
PH ipsi 4B, aequalis est angullu 1’42 angulo 41W, quad fieri
naquit.fi Et luce quidam satis ingeniose. Utruyl tamen Euclide:
ipse rem in absolvait, dubitan’ poterit, quod, ut VV. DD. de
Lambic et Prony montent p. XXXVII., via: credi potes: , libra-
rios nQn integram tantum ligna-am munisse; au; limage etiam,

que: productae invenerint , non produxiase, et ver-ba, que in
ipso textu ces produci iuberent ,V omisiese.» Accedit, quod in
versione Arabica, un: en, ex que Campanule tramtulisse eredi-I
tur, quam in Naseireddini typis impresea, et cuius quoad hune

’ 10mm versionem .Gal’limnmI a Sedillot. Profese. Biblioih. Reg.



                                                                     

î I56 ELEMENTonuM
’Ensl 01h! 1’017 émia! 91’ AP fifi A4, il»; étui aux],

.yww’a o; 6nd AFJ 73:? 6m; AAF’ païen! âge: 1; 67:6
AJI’ fuis aîné AFB’ nollqî 02’905 ü ünô 114B peignoir I

émet tic 15m; JFB. IIa’ÂW, âne). 1’07] émiai ni TE

e77 dB, î’mjlbêwi au). 7min: 7; «Ïflô 1’48 7mm? 1?;

tînt; JFB.  ’Eâet’zâvj 3è mimis qui 71011,55 pattue! ,

âme Sortie! cËôhh’atow. 0113: Jeu m2 aux! tu? éEfig.

. 11 P o T A, 2 I 2 9;. V
’EoÊv 6150 1917404104 1&9 Mo alanguis mais 81ml alan-l

(mie i’oag En] , ênazégml ëmtëgç, en] 8è étai fait! fie!-

,ow 1?? fléau 221m» ami nia! 700115064! ni 704’194 ïmyv
55a, tafia! 0nd qui? i’awv eüüetaîv flEQLôXOMé’VflW.

I"E(nw 6’150 zgiyœwœ tu? 1131”, LIEZ, 1039 (Mo
711.8119033 mis 14E, Al" mais 8’00! nlsvçaîg mîg (1E,

dz i’oaç’è’xowa, àuatégav êuwu’çç, WÎV me: dB reg?

"JE, mini 6è 1111 1?? JZ’ 515’110 8è and fléau! 791:4!

Br. fléau 1;? EZ 2’017? 157w; au nui 7mn?» 1; 6m;
. BAT yœvz’ç: ni Üfiô EAZ êotiv î’m].

Paris. tamtam, Peyra’rdus in Praefat. Tom. Il. -p. XLII. exhiber,

quamvi: caeterum non consentimt, Casas eecuudus rnominatim
- demonstratus est. .

Is denique casas, que qui; sumere posait, verticem tartine
trianguli esse in latere aligne alterius ipso vel producto facil-
Iimam baba: demonstrationem et eo , quod 10mm non aequale
esse potest parti. Caeterum Pappus, et ex eo Savilius alüque
observant, hanc pr0positionem, quod taro fiat, in propositioÀ ’

nibus geomenicie, negative effelri, Anec esse -nisi lemma Id
I. 8. Algue haie ipsi usui, trempe ut prope lemmatibus in-
serviant aliis propositio’nibus; lsaepins inservire propositiones
negative expre’esas , v. c. 1H. ’23. coll. HI. 24., observat Hau-

ber. Chreat. p. 230. . x

ï



                                                                     

Lue-n ennuis.- 57
Quoniam igîtur aequalis est AI jpsi AJ , aequalîe l

est et angulus .4le ipsi JJF (Prop. 5.); maior
igitur iAJI’ ipso JFB; multo igitur iI’JB maint est

ipso JFB. Rursue, quoniam aequalis est TE ipsi
JE, aequalis est et angulus. I’JB angulo JI’B. Os-
tensus est autem ’ipso et multo maior, quad fieri ne-

quit. Non igitur super etc. I
P R on? o s 1 T r0 v 1,1 1. (Fig. 11.)
Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa-

lia habeant, utrunrque utrique, habeant autem et basin
basi aequalem; et angulum angulo aequalem. habebunt,

ab aequalibus rectis contentuma . i
Sint duo triangule JET, JEZ duo latera J3,

AI duobus lateribus JE; JZ aequalîa habentia,
utrumque unique, AB quidem ipsi JE , Ardvero.
ipsi JZ; habeat autem et basin Br basi ’EZ aequa-
lem; dico et angulum BAT angulo EJZ esse ae-

qualein. ix

C or. 1. r Duo chenu e duobus punais Idescripti, ex eadem
parte rectale, que centra corum coninngit, non niai in unico
puncto se invicem secue liossnnt. --Savilius ex hoc coronal-i0. r
pro udomate sumto vicissim Frapositionem hanc I. 7. derivnvit.

Cor. 2. Non. itaque niai unum trialngulum nequilsterum
ex eadem pute rectite dicuiue dame describi potest.

Haec duo corolluia sunt ex schedis Pfleidereri manuscri-
ptis, e quibus saepius hausimus, et quae sans impreslae etiam
leguntur in Hauberi Champ. 504.

PROPOSITIOVIII. ,lâ
Obs. (Est haec propositio uua e couverais quartais. Cae-

terum non anguli tantum aequalibus lateribus: acmprehensi,



                                                                     

58 ensmenronum
’Etpagpoçouéwov 769 1017 JET 19111161101) 371116

AEZ 196710107, Mal 1104511511011 106 11è)! B (repeint!
in) 16 E (musical, 11?; 6è 13T 86195101; 571i 164! EZ,
itpagpo’ou ami 16 T amnios; ë712 16 Z, 614i 16 521111
dilua 11h! BT 11j EZ’ Ëçoagyoaa’ayg .61) 1179 BTÏênÎ

i167 EZ ,. êtpuçpôao’vot and ai EJ, TA ênl 169 EJ,

JZ.. E2 769 fléole ph! fi ET E711 fléau) 1641 EZ j
5112019116081, ai de .34, AT inlevçai ê71i 1&9 lEJ,
AZ 0631 êtpugpo’ëovaw, 6Mo? nagalldëovow, (Je ai

EH, , 01701019600114»; t’ai mis mimi; 1606m9
6601 mis mirais 1619811113 cillant 660 561911011 76121,;

l 514116901 ensache, 7196s au? ne) 651.19) 017116110, 371i
1o? 011516111691], 1oÊ 416102 7161701101 ê’xovam. .01; 0m!!-

o1av1m de” 061 69a, ëçagpoço’pt’wlç 11;; BT [5’60an

871i 161! EZ [36011, 062 6101911600101 and ai Bd,
JT 71161906 5’711 169 EJ, JZ. ’Etpagpo’aovow 6’900

03’916 mi ywm’a 1; «i716 BAT 371i ywm’ow 1641 6716

EJZ êqgag;16051,’uœi i211; 0161;); émut; ’Eoiv- 61’901 6150

ami 16 &an. I L
- 11 P o T A 2 I 2 en -

T61 603610011 70716011! eûôüyçappov 61x41 unau.

"à relique etiam omnia, nominatim ipsa triangule ramingue
I orant aequalia, quod vel ex congruentia [val ex Drop. 4. pater.

Euclides id brèvitatie studio enliait, ut Snviiius observat. No-
tsndum tamen videtur, ne, si similis calus obvenerit, aProp. 8.
camper donné ad qmrtam reourrendumv vel aliter res expedienda 4

ait. Aliam imine propositionis demonstrationcm;ut Proclus
rrefert, Philo Byzantimls (ledit, quae eo redit , ut duo triangula,
Quorum nequaliias demonslranda est, ad diversas eiusdem basis

,partes constituantur, et vertices eorum recta iungenrur, quae
mm bina. triangule aequicrura efficiet, quorum anguli ad basin

r
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un": PRIMUS. 1 59
Congruente enim JET triangule ipsi JEZ trian.

gulo, et posito puncto B super punctum E, recta
veto ET super EZ, congruet et punctum T ipsi Z, r
quia aequalis est ET ipsi EZ; congruente igitut ET
ipsi .EZ, congruent et E4, TA ipsis EJ, JZ.
Si enim basis quidam ET basi EZ congruat, latent
veto E11, ÀT ipsis EJ, JZ non congruant, sed
situm mutent utlEH, HZ, constituentur super eadem
recta duabus rectis aliae duae rectae aequales, utraque
unique, ad aliud et ’aliud punctum, ad.easdem parteâ,
cosdem terminas habentes. Non autem constituuntur
(Prop. 7.). Congruente igitur basi ET basi EZ,
non. possunt non congruere etiam latera Ed AT la-.
teribus EJ, JZ. Congruent igitur; quatre et angulus r
BAT angulo EJZ congruet, et aequalis ei erit. Si

igitur duo etc. v ’
i

PROPlOSITIO 1x. (Fig.12.)
I Datura; angulum rectilirœum bifariam secare.

saquais; erunt, et qui vel ipsi, vel quorum aequalis summa
un differentia efficiet id, qqu propositum erat. Eam ipsam
demonstrationem habent etiam Borellius p. 25. sqq. Kaestnerus
Anfangsgr. der Arithm. u. Geom. P. I. Prop. 4. Karsten. Ma-
thesL Theor. Univers, 5. 75. Thom. Simpson. Elem. cf. Geom.
Bil’. Th. XIV. aliique. Epierilin sillius a Pfieiderero et Hau-

V beroofactam vide in Hauberi Chrest. p. 505. et 235. un.

PROPOSITIO 1X.
- Obs. Proclus manet, derhonstrrmdum etiam esse,

verticem trianguli aequilateri intra datum angulum BAT situzn
x

l
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60 stemenronu’u
"E0101 ’r,’ 601951001 7101601 06667961111051, 7; 11716

EAT- 611 61) 0161611 61’101 10110111. I L
Eihitpâw 1:1 ênl 16; AE 1111641 0171101011 16 Amati

6117119601910 01’716 117: AT 16 AJ ïm] 6 AE, 11011 E7115-

Çs61æ9w 1; JE, 1101i 06110016110 ënl 16g JE 1gl’yowov’

10671le01! 16 AEZ, 1101i 37185061190) a; AZ’ 1.9711),
511 6 6716 BAT 7071601 61’101 1é1,m;1011 6716 169 AZ

661986019. 1 . . ’’Emi 769 in" émia! AJ 11] AE, 1101116 6è 1;
AZ, 660 66 ai JA, AZ 61ml 101îç FA, AZ 16011

I eioiv, 5110116901 é11011ëgq,*1101i (36mg 77’ JZ 1366131 17;

EZ En; 30111!- yww’œ 61’901 17’ 6716 JAZ 70711101 1g? 6716 l

EAZ 2’01] 6011511. . .iH 61’901 6aôeî001 11011501 06667901111109 6 6716 BAT,

61’101 16111171011 6716 16g AZ 06011019. u071196601 710166011.

IIPOTASIX 1’.
T611 60190î60w 0619.6011! 71071696011611)!» 61’101 Tôfléïfl’a

"E0100 6 600.6001 0662111 71571011016111.6117" 6 AE’ ’6eî

’66 1611 AE 160010111 71571511011111.6111! 61’101 1s11sî11.

1) -Peyrard. ex cod. a.’nddit raie, quad ornittunt edd. Bail.
et Oxon.

. s l
esse. Quod ira demonstrabitur. Quodsi (Fig. .15.) vertex trian-
guli tequilateri super JE constructi non si: intra angulnm
BAT, erit vel in une crurum anguli , vol extra angulnm. Sit,
si fieri Potest, punctum H in alterutro crurum v. e. ihAI’

4 vertex trianguli 5.1111111111 super JE constituti, eritque sngulùs
’ V BAH-:4311 (Prop. 5.), adeoque angulus BJE)JEI’. At,

quumrex canut-51?. sit AJ::AE, erit etiam BJEr-zJEP (I. 5.),
quodlieri naquit. Et similis cric demonstratio verticem trian-
guli nec in puncto aliquo 6 extra angulum BAT esse poste.

r



                                                                     

LIBER PRIMUS. 6l
Sir dams angulus rectilineus EAT; oportet ipsum

ibifariam secare. . i .Sumatur in AB quodlibet punctum A, et aufera-
tu: ab AT ipsi AJ aequalis AE, et iungatur JE,
et constituatur super JE, triangulum1 aequilaterum
AEZ (Prop.1.), et iungatur AZ; dico anguium par

’bifariam secàri a recta AZ. v - ,

’Quoniam enim aequalis est AJ ipsî AE, com-
munis autem AZ, duae JA, AZ duabus EA, AZ
aequales sunt, ’utraque utrique, et basis JZ basi EZ
aequalis est; angulus igitur JAZ angulo EAZ aequa.
lis est (Prop. 4.).

Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam se-
catur a recta AZ. Quod oportebat facere. i

*PROPOSIITIO x. (Fig. 14.) 1’
Datam rectam terminatam bifariam éecare.
Sit data recta terminata AE ; oportet’ ’rectam ter-

minatam AE bifariamisecare.

. , ,Cor. Msnifestum est, angulum ira bisectum denuo biu-
eari, adeoque angulum primo propositum in quatuor, octo,

L sedecim etc. parte: aequales , nempe in omnes cas partes aequ’a-

les dividi posse , V quantum numerus exprimi potest numero ad
dignitatem quamcunqne n evecto i. e. numero 211;

PROPOSITIOX. . .
Obs. Proclus refaits, Apollon’ium Pergaeum denim re-’

ctam terminatam bisecare, duels recta pet puncta intersectio-
nnm duorum circulorum, qui e punctis datae rectae extremis,
intervalle isti rectae aequali dcseripti sunt: quae ratio quoad
rem ipsam baud multum differt tub Euqlidea, quam mon



                                                                     

62 51201511101100:
2011601610) 1’76 016173 19171011011 10671110901116 AET,

1101i 1011116000) 7; 6716 ATE 7011601 61’101 177 TA e6-
.a961’01’ 18’702, 611 17’ AE 0660101 61’101 16111771011 110116716

A 0171101011. 5 .
’E710’1 7129 5’01] 501M 6 AT ni TE, 1101116 6è a;

TA, 660 6:6 ai AT, TA 600i 1aîg ET, TA 50011
11’160, ë110111’901 ém11’901, 1101i 7071601 a; 6716 ATA 1071601

11) 6716 ET A i017 émir fichus 07901 7; AA 136001 11j

EA i’onEêou’v. j l , . I
71 61’901 60011001 06190101 71071090101151"; 6 AE 61’101

111.1177161 1101102 16 A. 607109 E681 710160011.

IIPOTAZIÆ 11. V
60001017 061901331, 01’716 1017 71969 01611? 6019611109

011115100, 71969 69190297 70101011; 06001110190111.1161! 057017010.

"E0101 77’ piaf 6019511101 06790111 77’ AE, 16 6.6612191111 07;-

pæîo’y 1576 0161771 16 T16sî 66 11’716 106 T 077110600 16113

0619011; 7196ç 696029 71006019 16611111! 19011111611 670171111.

longe pmefere Proclus. Cf. Haub’er. Chrest. p. 241. Page:
etiam , recram Il»! (Fig. 14.), quae ex constructions rectam AB
bissent, ei ad angulosur’ectos insistere. Caeterum idem de di-
visione rectae notandum est, quod in Cor. praecedentis de di-
visions auguli notavimus. Quod reliquum est, infra ad VI.
10., quin iam,I. 54. Cor. 23. ostendetur, rectum in quotlîbet
partes aequales ope geometriae elemcntaris dividi posse , quod

in angulo fieri nequit. * I
PROPOSITI’O XI.

Obs. Pro eo casu huius propositiords, quo pimetum,
e quo perpendicularis ad recram datam eri’gi debet, est extre-

mum huius rectae, Proclus solutionem habet satis faeilem,
que etiam est apud Clavium, ’pluresque alise dantur, partim
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Constitüatur super. ipsa triangulum- aequilaterum

JET (Prop’. 1.), et secetur angulus APB bifariam a ’
recta T4 (Prop, 9.); dico rectam A3 bifariam secari

in puncto d. . ’Quoniam enim aequalis est AL1 ipsi TE, com-
munis autem Il, dxîaemAI’, TA duabus ET, T4
aequales sont, utraque unique, et angulustAFzI an-
gulo BTA aequalis est; basis igitur A4 basi Bdoae- k

  qualîs est (Prop. 4.).
I

Ergo data reCta terminaux A3 bifariam secatuf in
puncto A. Quod oportebat facetta,

P R0POSITIO x1. (Fig.15.)
Dame rectae, a puncto in en data, ad rectos au; ’

galas rectaux îineam ducere. , ,
Si: quidem data recta AE, datum vero punctum

in ea F ; oportet a puncto P rectae JE ad rectos agi-

gulos rectam lineam ducere. I
a propositionibus, quao subsequuntur, demum atemonsmndnc.’

Vid. infra I. 52. Cor. Il. ,
[Con 1. Ex hac propositions Rob. Simsona manet, facile

consequi, dues rectas segmentum commune non babel-c. Quodsi.
enim fieri posset, ut (F fig. 16.) recrée 4137412? segmentnm 41’

commune habere Posœnt ,- on’gatur (I. Il.) in 1’ ad 41” papou:-

dicularis [2,»- et ostendetur, ut in nostra propositione, tam
ZPJ:ZFE, quam 212.1219, foret itague ZFEL-ZIQ par.
tari, q; e, a. (Ax.9.) Notandum ramon, hoc ipsum corollafium
parias axiomatis loco sumendum «se; quam iam in I. Prop.
1. tacitd aumatur, onde illud ut Ax. .10. a supra posuimus. ’.

Cor. 2. Darne recru JE (Fig.17.) ad daman in dea pun-
cmm 1’ non niai ana recta r2 ad facto! angulos duci potes:
Si: mina, si fieri potest, prame: 12 criant I’H rectale JE m

l.



                                                                     

64 . sLEnEu’ronuu
Elloficpôw Ë’Iü mis AF 121161! (ramena! 16 A, and.

usinât» fifi FA l’a?) ai TE, nui 001150:05:19 3711 197g JE

Ipl’ywvoal iàônlwçow 1:6 ZAE, ami (naçsüzâw Z1”

1.1570), ou âoôeloy adirait; t7] 4B, aïno cm? 912969
’aüzfi ôoôéwoç (musiez; un; I’, 7196; demis yww’ac

siffliez 790401,"; finet; 9; ZP. ’ i
’Emi 7029 1’01; émiai TA 1)? TE, 1mm) 0è a;

TZ, (Mo (W ai AP, TZ 01ml [mais ET, FZ î’om
dolai, éuau’gu 514115992, ml fldatg dz fléau 17;
ZE à"; ëazi’v- Mia 02’912 à"; 4T2 7mm? cg" 457:6 ’

EFZ î’m; 501i , «a! siam 399557]; "010w 8è côâeîu
ën’ süâcîow croûtiez 1023 êgpeërj’g yww’ug faons (MM-

long 910:5, 0’901) énarre’goc 10711 î’oml ywwaîv 301w.

69199) 01’909 émia! incuba maïa! aîné AFZ, ZF E.

0’590: 30496111?) eüôet’çt cg? AE, (1’716 un? nçdg

uôzfi âoôs’wos amadou "c027 F, and; 694903; ywm’aç

5133610; yeapyfi final 7; ZF. Î’Ûmp è’âcc abricot.

IIgJOTA 212 49’.

IEni mafia! ôoâeîocw csüôsîav chalet»), dnô 2017 âc- v

fiâmes (musico, 3 ,tm’ êozw ên’ labris, udônov 5’25-

ôeîow ygapp’âv a’yaysîv. ’

rectos angulon, eritque lPH-.:H1’E (Def. 10.), adeoque JPH
(ZI’E (Ax. 9.), et! malta magia 112(ZPE. A: quam etiam
ZI’ ad angulos rectos si! rectao JE (a: hypoth.), cri: etiun
412:er (Bof. 10.), quod à: absurdum.

PR OP0SITI0 x11.
Obs. Demonurandum en: ante ornai: circulum cen-

tra 1’, intervallo P4, descxifitum sente rectam AB in duo-

bus panada Il et E. Quotjl in fiat. Quum panet: F et A



                                                                     

unau PRIMUS. . 65
Sumamr in 11’ quodlibet punctum A, et ponarur

ipsi F4 aequalis) FE (Prop. 3.), et constituatur Super
4E triangulum nequilaterum ZJE (Pl-op. 1.) et iun.
gatur ZF; dico datae rectae AB a data in ea pumto
T, ad rectos anguloâ rectam lineam ductam esse ZIÎ

Quoniam enim aequalis est TA ipsî TE, Commu-

nis vero TZ, dime AF, ÎZ duabus ET, TZ ae-
quales sunt, attaque nuiqùe, et basis dz basi ZE
aequalis est (Prop. 8.), et sur]; deinceps. Qùando
autem recta in rectam insistens angulos deînceps aeu
qualea inter se facit, rectus uterque aequalium. angulo-
rum est (Def. 10.); rectus igitur est marque ipsorum

APZ, ZTE. . . "Ergo datae rectae A]? a dato in ca pu’ncto F, ad.
rectos angulos recta linea ducta est TZ. Quod opor.

tebat facete. -
PROPOSITIO X11. même.)
Super datam rectam infinitam, à dato puncho, quad

hon est in ca ,- perpendîcularem rectam lîneam ducal-e.

ex construetione sint e riflerais recule Al? partibus, fluera
P4 secabît’rectam AB in punctq aliquo K (Ax. 15.). Et
qunm pnnctum K in recta lu, adcoqu’e intra circulnm

.centro I’ intewallo T1 descriptum positum cit, recta 1K8,
que pet hoc punctlim K i. è. influa circulant transit, ne-
cessuio secabit cireulum in duobue minimum pnnctis H
et E (Ax. 15.). A: nec in Pluribus quam duobus punctis.
rectam 11E et circulum descriptum se invicem secare Proclus
domonatrare tentai: in hune fera modum. Secet (Fig. 18. b. et

E
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510514 65è 197 TA; 161109 78519029200) 6 EZH, and 1E-
1,m,5019w 7; EH 8606m 61’104 7m10? 16 9, 10:2 17165515-
xfiwocw al PH, TE), F E eüâsîm’i 157m; 61L 6’771 n’y

(bâchai! 0606107! (2916th 177W AE, 6716 1027 6049511-
10ç 01140100 106 T, 3 pif 801w in? «617,795 10505109

finira: fi F9.
’E7tel 7029 ïm; émiai a; H9 17; 9E, honni 6è 71501.:

au.) 0;) ai 0H, er 6110Ï1aîç E0, or 2’001 0027..
01001590 éua’ze’gç; ami flétris: fi fichiez 1?? T E 301w

î’m," 70111104 0’590: 7; 6716 I911 yww’ç 177 75716 EST

10m i072. ami slow êtpsëfig; "010:4! 6è 0.7.9.70 3711
50mm: Waâsîoœ 1ch 3030577"; flaflas î’aag’ 03.175).th

nozfi, 0’907) êzau’gœ 10340 ïoaw ywvlaîv 0010W ami

a; êtpeowiuvîa .1500.» 16196109 nahua; 30’ 1:1! êrpé-

01111611.

18. c.) si fieri» patent, circulas centra T radio P1 Jelaiptus
mon!!! JE non tantum, rut in, praecedonte schemate, in fumais
Il et E, and pneuma in alio quodam puncto A situ v. c. 1
inter H et punctum 9,- quad rectanî HE bisecat. Cireulus
inique ut ex A ad pnnctpm E transeat, rectam IÛIipsam au:
productam in puncto aliquo M sccabit (Ax. 15.), et 0b PH
:PE, élit angulus PHAtl’Exl (I. 5.). Pariter autem, 05
FII;Pz-1, eût mur-11417, et 0b rez-101, cri: 17794211417:
itague Rzlllzl’dE, adeoque l’iterque ’rectus crin (Def. 10.). V

OstcnSus est autem etiam 19.4 rectus esse, itague nia-39.4
i

4



                                                                     

LIBER surmois. , L 67
Sit quîdem data recta infinita AE, datum veto

r punctum F; quad non est in ca; oportet’,super datam
fectam infinitam dB, a dato puncto ’1’, quad. non
est in en; perpendicularem rectam lineam ducere.

»Sumatur ad alteram pattern AB rectite] quodlibet
punctum .4, et centre quidemAT, intervallo autem .
1141,. circulus describatur EZH (Post. 3.), et secetur
EH recta bifariam in 9 (Px-op. 10.), et îungantur:
TH, F9, TE rectae (Poat. 1.); dico super datam
rectam infirxitam dB, a data puncto T, quad non
est in ca, perpendicularem ductam esse F9.

Quoniam enim aequalis est recta 11:9 rectae 9E,
communia autem 61’, duae utique 6H, OP duabus
E9, 9T; aequales omit, unaque unique, et basis
PH basi TE est aequalis (Def. 15.); angulus igitur
T611 angulo EST est aequalisjProP. 8.); et sunt
deinceps. Quando autem recta. in rectam insisteras,
angulos deinceps .sequales inter se farcit, rectus uter-
que aequalium angulorunî est; et recta insistens per-
pendicularis appellatur ad eam, in quam insistit4(Def. 10.). I

(A; 10.); erit igitur 12:19 (I. 6.). A: est etiam 114:4]!
(Def. 15.),6itaque PM:I9, pars toti, gnou est absurdum (Ax
9.). Renta igitur JE circulum in tertio aliquo puncto inter
Il et 9 «posito Ieçare nequit.. Simili deinde rations deman-
Ittare constat], rectam AB nec in piineto 9 rectam HE bise-
cante circulum secare posse, ac deinde,*nec in qilatuor pun-
ctis rectam .43 et circulum se invicem- secare etc. Quod
quamvis Saris ingeniosum ait; facilius tamen demonstratio
procedet demain post I. 16. vei I. 17. Cf. Pfleiderer. in 11an-

beri Clu’est. p. 307. L A



                                                                     

68 , ’ ELEMENTORUM
’Enl,11)v 30190070511 6’90 04500010 077161900 1754! AE,

0’716 106 60060109 07100100 1017 T, 6 fini 301w ên’

. «13125:. 14100109 7,31100 7Ï’T9. "07109 étiez 7104001.

, IIPOTAEIE 136.1
Îthl» 5005m ën’ 66190km muâeîw fonda: 77017?

11’104 660 6919029 , 7? 60011! 690000 i’oaç nominal.

LIEt’nhîu 769 1L; 7; JE 370 süôsîav 1773! TA 010:-

fieïaa yawluç 710164510) 1039 6716 TEA, AEJ’ 15’700,

0’10 aï 67:6 TEA, .434 ywm’m, 67’100 660 69190:1

610w, fi 00017! 69190:1]; 1’000. ’ I
Ei (021! 0’671 i071 20111! 7; 17716 TEA 1?; 17716 ,AEA,

A 6’60 6900i eionr. Ez’ 6è 06, 17’100) 057161017 E 07;-

;m’o’v 1,? T A 0605113: 71969 6900.1; a; EE ai 02’904 6716

TEE, EEA 660 691904! u’0w. K01 57161 si 15716 TEE.
6002 frais 6776 T EA, 118E i071 ëotü, zanni 71900101-

000) 6716 EEA’ ai 69a 6716 TEE, EEzI 19toi1aîg
15716 T1311, ABE, EBA i’00u 520w. 17017.11: 37’162
6716 JEA 6001 1aîç 17716 AEE, EEA 1’07] 3011, son»;

71909165000) si 6716 ART ai 02’904 17716 ARA , JET
19101 mis 6716 JEE, E811, JET i’00u El’Gl’ûl. ’Eôei-

1690m! d’à Mai 0d 67:6 TEE, EEA 19wi mis 0610?;
î’aow 10? 0è 197 06193 1’000, «ai &ÂÂùlozç 3012441000 ami

ai 6716 TEE, EEJ 0’900 mis 6706 113.4, AET 2’000

Schol. Haine jn’oblematis Oenopiden primum inven-

torem esSe Proclus refert. v
PROPOOSIITIO X111.

C’or. 1. Bine, si angulorum deinceps positorum ont"
rectus sir, alter.pariter eût reclus; si anus acutus, Kalter 0b.
tusus, et contra.



                                                                     

LIBER kamua. 69
SuperÏdnatam Égîtur rectam infinîtàm A]? a dam

puncto Î, quad! non est in en, perpendicularîs ducal,

est F9. Quod oportebat facere. L ’!
PR o p 0 s11" 1 o x1 113(Figv19.)

Si recta à; -rectam insistens angùlos faciat, vel
duos rectos, vel duobus redis aequales «l’acier. I

Recta enhp quaedani AB in rectam Tâ’insistens
angulos faciat TBA, 21’341; dico 1’131], 113.4 an-

gulos vel duos "rectos esse vel duobus remis Hae-

quahes. oSi quidem igitur aequalis est 1113A ipsi [11341
duo recti sunt (Def. 10.). Si veto non, dùcamr a punch)
B rectae T4 ad rectos angulos recta BE (Drop. 11.);
ergo TEE, EBA duo recti sunt. Et quonidm 113E
duobus F31, ARE aequallis est, communia addatur
E34; ergo TEE, EBJ tribus TBA, ÀBE, EBd
aequales sunt (Ax. 2.). Bursus, quoniam 1311 duo-
bus ABE, EBA aequalis est; comvmunis addatur 118 1’;
ergo ABA, 4151” tribus 43E, E31, ÀBI’ aequa-
les surit (Ax. 2.). Ostensi s’unt autem et BE;EBJ
tribus eisdem aequales; quaé autem eidem aequalia,

,et inter sé sunt aequalià (Ax.1.);.ergo et TEE, EBJ 4
ipsis ARA, JET aequales émus sed TEE, EBJ

Cor. 2. Si plures recta’e, quam una ad idem punctum
eidem rectale ad easdem eius partes insistant, auguli omnes
sima] fient duobus remis aeqnales. A

Cor. 5. Quotcuuque remis se mutuo secantibus, anguli
ad punctum sectionis quatuor mais aequaleskmnt, et gene-
ralius: omnes anguü circa idem pnnctum constituti quatuor
rectos efficient. Cf. Pfleiderer. I. c. p. 507.

I
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70 anEMEN’ronum
sinh" (illo? aï 13756 TEE, E34 Mo o’gôcu’ sial, and
al 67:6 41314,. (1311.6590: ,Jvaiv no’çâaîg Îoou dalot.

’Eoîv 07909 and ce; êëfiç.   o

IIPÛTAZIZFLJ’.
’Eoîv vigo’ç fait Mahler, ami 193 71969 aûrfi aman?»

0190 ÆÜÜ’EÎGL 1), ltu) Gai fui aôzd pépé] napalm, mis
êtpeëfig ym’m’ac 190020! ôçûaîç. i’oaç nouvîow, ën’ édifiions

h à’oo’yïoù dÂÂfiÂatQ al eüâeîm. I

11969 7059 7m 61319819: ni AE, nui un; ngôç .0115???

«muois» 195 fi, (Mo 86198505! ai BF, Bd, (a) Sari ce?
afin? p.691] ucz’pwah mais ëtpe’grfç yww’ag .zoÊg 6m;

JET, ABJ d’ami ôgâaîg î’oug nmez’zwoow’ 16’740, au V

I 275 .w’ûaz’ag forci r17 I’B Bd.

, El 7&9 [ni écu ni ET èn’ edâac’ag ai Bd, être)
Gy; TE ën’ eôâet’ag 7; BE.

’Emi 0’51! .91?sz a; A]? Ên’ Æ’ÛIÜ’EÎOW. 17,141 TEE

êrpéormjusy, ai (79a 15916 ART, ABE ywvfw 3210111
ébahis i’oaL dola» sial ôë mai 012691611131", 4434

8mm! ôgfiaîç ïacw ai (590c 15716 T1311, ABE mi;
0m; T84, ABd’ïoaL ciblai. Kami dqwgfioâw 7; 11’716

TBAo leur?) 0’590: ci 6nd jIBE Muni 1?] 6716 11.34

h

1

Mû? i211], a; éla’cxaawç cg? neigeait; 5m69 30m 15615:.

www. 015;; âge; ên’ eûâu’ag émia! BE 1g] B1".-

tOpoa’wg à?) ôez’Eon, En mîôè (in?) lus 711154! tufs

Bd’ 573 «ioda; 590; âmîv 1;; I’B 7?? Bd. îE023! .0790;

aux) ni âgés. » Ï .
1) Produs Issu; 650 339514155559.

a Lngposxrxo XIV."
Obsr Est hase conflua pl-aecedgnfis, pagitetque paulo

831161351» couva-sa Cor: 2. praecedentis demonstrari poten’t.

l y
o



                                                                     

1 v E .LIBEnænIMus, 71’
duo rectî suni; ergo et ABA, ART duobus mais, a
aequales sunt. USE igitur etc. ’ ’ ’ E

PROPOSITIO XIAV.- (Fig.20.)
Si ad aliquam tectam, et ad puncçum in ea, duae

recule, non ad eeasdem partes positae, angulos dein-t
ceps dnobus rectis aequales fadant, in directum erunt

sibi invicem rectae. .Ad aliquam enim recçam JE , et ad punctum in
en E duae rectae ET, E4, non Ead easdem partes
positae, angulos deinceps JET, ARA duobus rectis
aequales fadant; dico in ’dîreçtum esse nrectae TE

rectam Bd.
Si enim non est rectale ET in directum Bd, sir

rectae TE in directum DE (1.308th). l. a
Quoniam E igiluxj recta AE super rectam TEE in-

sistit, auguli AEF , AIRE duobus »rectie aequales
sunt,(Proi1. 13.); saut autem et AEI’, ÀEZI duobns .
mais aequales; ergo FEA, AEE ipsis ÎEA, AEz] e
aequales sunt. Communis auferatur EA ; reliquus
igitur ÀEEE reliquo’ABd est aequalis (Ax. 3.), mi-
nor maiori, quad fieri nequit. Non igîtur in directum
est EE rectae EIÏ Silniliter, autem ostendemus, neu
que esse aliam quahdam praeter Bd; in directum igi-
tu: cet TE rectae Ed. Si igitnr etc.

n . x

Mia praecedentis conversa crie haec: Si duo anguli anoblis
mais aequales sint, arque in vel’tice communi ira inngantur;
,11: unum crus. unius cum une culte altel’ius sir in directum,’

reliquat qquue angnlomm crura incandem rectam coïncident,
Iqxlod facile ostendelur.
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JIPOTAZIZ té.

’ g l Q I’Edv Mo 51166111: 18;;vasz &Âlæy’lag, [me une:
nogvrprjv yww’ag î’tmç, 05110511119 noniaovow.

I ) r î I
du) 7039 30931414 ou 11E, T A cepre’zwom! (131111419

a u , c l
«au: 16 E amniow un», ou à»; «un a; [ahi 21710

, I l. . g .. lflET www; m’y 15916 AEE, a; Je 6nd TEE 13] 157w

JEU. 1 ky I y a c’Eml 7029 wâeîa o; AE 375 EÜÔHEHMI un! T1].

Meringue , ywm’aç nozoûoa mais Ünô T E4 , AEA’

ai taïga aïno TEA, AEA ywvc’m 811021! ôgâaîg Écrou

I ., I - ldolai. IIdÂw, fini évasa: ai JE ên’ eüâscow un
JE Epëoznxô, ywwlag nmotîoa 7029 6nd AEA, AEB’

al Jeux 6716 AEZI, AEE ywm’aa Juan 69men ïam
dolai. ’Eôel’xûæjoav (9è and ai «En; T E11, AEZ 311021!

ôgôaîç î’oœu ni taïga 15m3 T E14, AEA mais 25216 AEZ,

dEE ïaou dolai, Kami?) 0390779601940 17m; 11E.4,
ylozmî c790: ci 6716 T E11 1mm; ni 6nd EEJ au]
301W. TOguoz’mc (M ÜGIZÛ’IIÎGETCH, b’rn and ai 6716 TEE,

41’111 i’om dolai. ’EcËv 02’905 8190 ami ce? éëæjg. 1)

1) H6 (mafia. ’Ex 5))10151021 (pave-pâti, 3?:qu 51mn (Haro? 051!
cüôeîru. réluywaw influe, raïs 1.79136 Il) top]; yww’ac 11517051007 0’9-

ûaîcich noniaovow. Hou CorolJariLun addunt’edd. 0x01]. et
Cod. Peyrardi m. In margine vel inter lineas lilud habent Codd.
d. e. f. et, un Peyrardus in Praefat. dicit, etiam Coin, fla ta-
nne", ut non prao se ferat signum, quo in hoc manuscrjpto
en, quem ad marginent suut, ad textum Pertinere indicamul’v
Idem tanleu in lect. variant. id in Cod. a. deesse naserir; Pa-
riter edit. Basil. ex alio, un dicit, exem flan; iliud in margine
addir. (gnan) tamen etiam in Codd. 1. i. k. n. desit,’ nec
onmino me, ’scd ad I, 13. (ubi a ad llOS’CUI’. 3. est) perli-
neat, textui inserere nol’uimus. neterum Produs etiam ad
hanc propositionem simile fera corollarium habet, eo tantum
ab hoc dzvçrsum, quad e: de ,dnabus tantum mais sermo est.

l

PROPOSITIO XV.
5 ch o]. Thaletem hanc hop, Primum invertisse, Euclideml



                                                                     

anzn’rntmus. 7.5
PROPOSITIO xv. (Fig.21.)

Si duae rectae sese secent, angulos ad verticem
aequales inter se fadent. v

Duae enim rectae JE, TJ sese accent in .puncto
E; dico aequalem esse augulum quidem JET angulo
JEB, anguluin autem TEE angulo JEJ.

Quonia’m enim recta JE in rectam TJ insistit
angulos faciens TEJ, JEJ;’ anguli TEJ, JEJ
duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.). Bursus, quo-
nîam recta JE in rectam JE insistit, anguloa fadons
JEJ, JEE; anguli JEJ, JEE duobus mais ae-
quales sunt (Rrop. 13.). Ostensisunt autem et TEA, )
JEJ .duobus mais aequales; ergo anguli T524,
JEJ angulis JEJ. JEE aequales sunt. Communis,
auferatur JEJ, reliquus igitur TEJ reliquo BIC!)
aequalis est (Ax. 3.). Similiter autem ostendemus et ’
angulos TEE, JEJ esse) aequalese Si igîtur duo etc.

autem primum deinonstmtionc dignam habuisse, Proclus re-

fen. . v IObs. Prop. 15. duae sunt conversae. Alterna: Proclus
baba! hutins sentemiae: Si (Fig. .21.) ad puncmm E raclas
alicuius JE duae recru EJ, TE ducamur non lad eadem
Parles, ac faciaut angulos ad verticem nequales E1 et’TE
in djrectum orant. Nam, quum JIM-I-JEB::2 mais (I-
15.) et JEB.---.JEI’ me hypoth. arum; etiam JEJ-ieJEfa2
mais, adeoque EJ et TE in directum aime erunt (I. 14.).
Alternm conversam exhibai Peletarius huius senLcntine: Si
quatuor rectae JE, TIŒ, 8E, JE ex uuo puucto E ex;
mutes binas nngulos opposites inter se aequales faceünt,
erunt quaelibet duae liueae adverse": in directum sibi oppo-
sixae. Ncmpe omnes quatuor anguli ciron pullman: E duobus
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74 a anMkNTonum
HEP o TA 21.2 .g’;

n Hawôè 1917037021 puis 705w 70.009054! neogeufilq-
496421779, fi Sud: 7001110: énms’çpcg 1077 Ëwôg and cim-

’70wu’ov alluma-W neigea? 501W.

’Eorœwgc’ymwo’ly 16 ’JBT, au! ngoçnfiafilrl’oôm

«État? yin 702011902 î; ET in) ’06 J’ 16’701, au euro:

7mm, a; 6906 JTJ, pampa! 30’th êxdn’gac 1057
212169 aux) émwæm’ov, caïn! 13,706 TBJ, BJI’ www.

TGTMOÔM fi JT 6710: une? 16 E, nui émût;-
7119.4000; 1; EE ëuflefibjoâw 575 eûôat’ag fini 16 Z,
tu) 261’000) ni EE 2’01] a; EZ, and éneç’eüxâw 1) ZT,

mi 301511900 fi JT’ênl ’06 H.

’Emi 013v i017 50T)? a; phi JE ni ET, 17’ ôàBE

01; ,EZ, âôo a?) 0d JE, EB 6120i mis TE,’EZ
ïoa; du»; entuba Tèuatræ’gc; , au) 7001210: 9; 6706 .JEB

7004142; in? ont; ZET 2’01] en), nom? nopvwfly 7059’ (30?- *

mg 0790; 9; JE fléau ni ZT 1’017 301i, mi 16 JEE
1917004107 105 ZET 19:70:,qu êtrrèw i’atw, and ai lamai

y00010140 mis lamais glandons inca curial, êmzæ’gu ém-
.u’9ç, rififis ai ïoou 70160905) ÜïlO’nt’WoUGl’V’ ion âge:

ùniw 0; 6206 LEJE 0,545916 ETZ. Msl’çww ôe’ Sam

3rectis aequalej saut (Prop, 13, Cor. 5.), Azqui .ex hypoch.
nm JEJSBEI’, quam JEI’319E4, unde JEJ-i-JEI:
BEIH-BEJàZ ,rectis, adeoqne JE et TE in directuni nunc
-(I. 14.). Pariter, quam JET-l-BEfzJET-l-EEfzz nous,

- JE et BE in directum enim.

PROPOSITIO xvr.
Obs. Remus, ut solet,.’lnyçteroldgiae accusa: Euclidem,

quad hanc propositionmn, que facile consequaturex I. 32.,
«pantin demomtret. A: demoxmratio I. 52. in Euclidis sy-v

.stemate. en I. 27., huius veto ex I. 16. dépendent, neque igimr,
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P)ROPÜSITIO XVI. (Fig.22.)

Omnis trianguli une. laterum producto, exterior
angulus utroque interiorum et oppositorum augulo’nm;

malor est. f r .Sit triangulum JET, et producatur ipsîus unum
latusnBT ad J; dico angulum exteriorem JT J ma-
iorem esse utroque interiorumx et oppositorum angu-

Iorum TEJ, EJT. a h t ISecetur J T bifariam in E (Prop. 710.),Let iuncta
EE producatur in directum ad Z, et ponamr rectale
BE aequalis’v EZ I(Prop. ’3.) , et iungantur ZT, et

producatur JT ad H. .Quoniain- igîtur aequah’s est JE tectae ET, EE

veto ipsi EZ, duae JE, EE duabus TE, EZ ae-
quales Sunt, utraque utrique, et angulus JEE angulo
ZET aequalis est, ad verticem enim est (Prop. 15.);
basis igitur JE basi ZT aequalis est, et tn’angulum
JEE triangule ZET aequale-est, et reliqui anguli

, ,-re1iquîs. angulis aequales’ sunt, uterque unique, quos

aequalia lutera subtendunt (Prop. 11.); aequalisa igitur
est BAE ipsi ET Z. hMaiozj autem est angulus ETJ

circulum in demonstrando si evitarc volebat, denuo I. 16. ex
*I. 52. deducere patent. Laudandus potins est Euclide’s, qui
pedetçntim ad mugis ardue Progressus facilion’bus difficiliora

un: apte superstruere norat. A 1 ,
k Cor. (Procli).«Ex I une puncto extra aliquam reclam

posito ad eam baud plates quam duae .rectae aequalos duci
passant; ut ex I. 5. etII. 16. faciles’couscquitur, vel aliter:
Cil-culas rectaux in pluribus quam duobus punctis accore no-
quit. Cf. HI. 2. Cor. 1.. Praeterea Proclus manet, etiam I.
27. non nisi consectarium esse lutins I. 16.

t



                                                                     

76, I ELEMENTOBUM ,
6nd ETJ mis 15916 ETZ’ Mettant 0’590; 7; 6nd JTJ
mis 5706 EJE. TOpoz’wg de, m’y ET cecmpzév’qg

fille: , 30014190790001 mi 6nd ETH, 700000007 tînt;
JTJ, 900’500 «est mis aîné JET. llanos 07905

nui 103 fiât. T ’ ’
n 11130 TAXIS .g’.

IIawôg c9tyahlov ai 615070111000 8150 6919070: éléa-

otwéc du; , 9002411317 peculapflavdpsvm.

"E0100 09070111011 06 JBT’ ÂÉÏO), du 001i JET 091-.

760011 ai 6’150 701mm 8150 6919057 êldooow’ç situ noirs?)

pszalupflavdpsàlm. T
’Euflsfllojoüw 70:9 ai ET 570i cd J.

Kal 5900i 191.7050011 1017, JET ânée 3mn 70011500 a;

6nd JTJ, palma: Sari 017;; êwôg nui dmamwtt’tw,
ce); dard JETT Kawa) 709094001600) 1; dnôaJTE’ aï
02’900 17706 JTJ, JTE coït! 15m; JET, ETJ pelÇtwe’c

4 sieur. ’JM’ ai 1.5906 JT J, JTE dual 690m; tout
00’050" 00501900 15706 JET, ETJ 0150 69190301 ëldooom’g

aimai. K040001015- dè Ôtl’Eoltw, du ami ai 15m3 EJT.
’ JTE 8150 69490611 êÀoËooow’g sial, mû En ai 15706 T118,

JET. 1100706; 02’900 100d 002051253

paorosx’rto.xv11.
Obs. Aliam adhuc huius propositionis demonstrationem T

habet Proclus, in qua recta BI’ non producitur, at ab J ad
punctum quodcunque rectae ET recta ducitur. h

Cor. 1. In omui triangulo, cuius anus angulus recta:
est nut obtusus, reliqni acuti sunt. Cf. Clavius. Hiuc pater

.ratio, sur Der. 27. 28. 29. ita, ut factum est, expreSSae fue-
n’nt. Cf. Pfleiderer. Hauberi Cltrestom. Geom. p. 309.

Cor. 2. Cranes anguli tüanguli aequilateri, et duo an.
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angulo ETZ (Ax. 9.); maior est igitur JTJ ipso
BJE. Similiter autem, ET sectà bifariam,.osten.
detur et ET H , hoc est JTJ (Prop. 15.), maior et
ipso JET. Omnis igiturtetc.

PROPOSITIO xv11.(Fig.23.y
Omnis trianguli duo anguli duobus rectis minores

sunt, quomodocunque sûmpti. v
. Sit trianguium .JET ; dico trianguii. JET duos

angulos quomoclocunque sumptos duobus rectis mino-

res esse. V A V. 9 5Producatur enim ET ad J (Post. 2.). .
Et quonîam trianguli ’JET exterîoï est angulus

ÀTJ, maior est interiore et opposite JET (Prop.
16.). Communis addatur .JTB ;- ergo JTJ, JTE
angons JET, ETJ maiores surit (Ax. 4.). Set!
JTJ, JTE duobus rectis aequales sunt (Prop.’13.);
ergo JET, ET J duobus rectis minores sunt. Si-
militer autem ostendemus et EJT; JTE duo-bus
isatis minores esse, et adhuc ipsos TJB, JET.

0mois igitur etc. I
guli ad basin trianguli aequicruri sunt acuti, anguli externi
autem, qui iis adiacent, obtusi. Cf. Clavius.

Cor. à. In triangule, in quo duo angon inaequalcs
sunt, minot 00mm est acuuu.

Cor. 4. (Procli). A puncto quocunqua extra rectum
posito non niai unum perpendiculum ad eam demitti patent.

C0135. Si e puncto aliquo rectae, que oblique instot
alteri recru, adeoque ex altera sui patte eum ca acutum, ex



                                                                     

78 ttEMEN’ronuni
11100 TA 212 ni.

17007069 790705700 (000’500 7010096- 07257 [0042000

Mandat! incuba. .
"E000: 7059 miroitiez! 06 JET, [02020000 5100 niai

JI’ 703.0096? 0729 JE’ 10’700, 0’00 aux) renvia 6706

JET 700150»! 3001 mis 15706 ETJ. v »
’Eml 7&9 [001’500 émia! 7; JT 0775 JE, 700101900

titi JE 107] JJ, ne; ênsÇw’xâœ 1; EJ.

Kai inti 090703700 0077 ETJ 27169 Zou yowlà fi
05706 JJE, ,ueiÇàw loti «ni; 50069 nul dmwhlov,
"fg 15706 JTE’ i011 dt 6706 JJE ni 6706 JEJ,

’êmi and 70100902 7j JB-cyî JJ 000w au]? pel’ëaw 02’900.

au! r; 17706 ABÀ’WÎQ’ÜYIÔ JTEt 70012.07 07900 ri 15706 JET

[001’5le 0071 7779 6706 JTE. .Hawôc 02’900 0907051100

au! 70? 357:9.

HPOTJZIZ 09’.
IIowzôg 7917051100 ûn6 7000201100 glandai! 7; Mg.

Cm! 70100902 6700050000.

alter: obtltsnm angulum efficiat, ad hanc alteram demittatur
. perpendiculum, cadet id ad partes anguli acuti. Cf. Pfleideror. l. c.

C or. 6. Quo? e vertice trianguli inobasin demittitur per-
pendiculum, incidet in ipsam basin, sur in temunum eius
cxtremum, sut in basin ’productam, prout angulotum ad ba-
sin vol uterque acutua, vol alter motus, vel deuique alter ob-
tusut exit. Cf. Pfleideiter. l. ’c.

ÏPROYOSITIO XVIII.
Obt. Aliam e Porphyrio demonstrationcrn addit Proelus,

in qua (fig. 25.) sumta 122.413, produoitur B4 ultta B ad
punctum aliquod E, ita ut BE acqualis fiat rectae JJ, ac
deinde iungitur ET, ubi facile patet, esse JEÆJTE (I.’5.),



                                                                     

- iman rames. 79PROPOSITI’O XVIII. (Figl24.)
Omnis 0 trianguli mains lama maiorem 4angulum

subtendit. - ASit enim triangulum ABP, maius habenâ latus
AI latere AB; dico et angulum ABP maiorem esse

angulo BI’A;- A I lQuonîam enim recta AI maîor est recta AB,’ po-

natur rectae AB aëqualiâ A21 (Hop. 3.), et iungaturBA.

Et - quonîam trianguli BPA exteriot est angulus
11ng maie: est interiore et opposite AFB (Prop-
16.).l Acqualis autem angulus AAB angulo ARA, -
quia et latus AB laterî AA est aequale; maior igitur
et 11le .îpso AFB; multo igitur ABP .maior est
ipso AÎB. Omnis igitur triangnlî etc.

PROPOSITIO xtx. m3326.) v
 Omn îs niangon maiorem angulum indus latta

.  subîendit. ’     A
aaeoque 431v [5 Jar (t. 16.)]-y.4ræ4m, cutemm
notemr huius et 19. cum 5. et 6. Analogia, quam etiam Pro-

cllu innuit. h I ,Cet. 1. In triangule scalene omnes etiam- mguli me;
quales arum, inaiores nempe, qui maieribus latefibus oppo-
nuntur; et in quovis triangule non aequilatero il, qui mine--
ribusvlazeribus’ opponuntur anguli, acuti enfant. Cf. Clavius

et Pfleiderer. l. ’c. p. 510. K - v l
4C or. 2. Trianguli. aëquîcturi angulua ad verticem maîor

aut miner cri: quolibet angulo  ad basin, prout bush maier
aut minot est queyis crure.’ Cf; Pfleiderer. l. c.

Cor. 5. In quevis triangule perpendiculum demiuum e
vertice opposite in lama, quad non minus est utrovin relique,
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."Edzoi 191)!va ni ABÎ’ neigeait! gXO’V (nia! 43m;

ART ywm’cw ni; «En; BIÏA’ 7.57a), atonal filmer)?
15 AF nÀcùgoïç 1179 AB page»! iodai.

Ei 7039 in), vînt à"; émia! ci AI1 ni AB, 9;
êléoeww ïm; pewûv aux è’ofmfoi AP a; AB’ 1’09]

7&9 (in! 957 ami 7mm mimi ABF 1,1? «inti ATB’
aux fou 36” 9155: taïga ïm] finit! 7; AÎ rugi A3. O’üôè

pût! êléoaww émia! 7; AT fifi AB’ Eléoaœv 7&9 0’51!

ria! and yww’a 9; tine ABP mis 157:6 AF B. 01.73:
En; ôé- on d’or: .êÂéaowvv émia! AF mis AH.
.EI’EÏXÜ’I] 8è, au 015529 i211; êwn’v’ peignit! Je!» écrin! a;

AF mis AH. flafla? dieu ami coi ibis.

IIPÜTAËÏË n’.
Hawôg 19:76:on axi- ô’üo aluminai flic Munie [wifi

(ovés situ, min?) paæalapflavo’pwm. I

intm triangulvnm cadits Tum nempe anguli ad basin acuti
cum: (Corù 1.), unde ex Cor. 6. praecedemis tu consequitur. t
Cf. Pfleidcror. 1.. c.

PROPOSITIO aux.
Obs. Aliam. directam, at operosiorem huiiis proposition

nis, quae douvain] est praecedentis, demonstrationem habité
Proclus, quam etiam Clavius effort, deductam ex praemisse
lemmate, que decetur: Si in triangule angulus bisecetur, et

.recta bisecans «ce: basin in panes’ inaequnlcs, latera etiam
" angulum ad verticem comprehendentia inaequalia fore, et ma-

in? quidem id, quad maiori ,basis segmente adiacet. Qnod
ipsum lemme! etiam converti potest. Cf. Clavius. Campano

v nostra 18. .est 19., et contra, unde et alias habet demonstraa
lianes.

Cor. î. In triangule, cuius omnes anguli surit inaequa-
les, lattera etiam sunt inaequalia, mains nempe, quod maieii

x
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Sil: triangulum ART, maieiem habens angulum

ART angulo BTA; .dico en laitue: Aqulatere AB

maius esse. ’ 1Sil enim non; vel àequalis est AT rectae AE, vel
miner; aequalis quidem non est ATrectae AE, ae-
iqualis enim esset et angulus ABT angulo ATB (Prop.
5.). Non est autem; non igitur aequaliseest AT lrectae
AB; Neque’ tainen minor’est AT recta AB â miner

enim esset et angulus ABT angulo ATB (Prep. 18.);
non est autem; non igitur miner est recta AB.
Ostensuin est autem neque aequalem esse; maior igi-
tu: est AT recta AB. Omnis igitur etc. .

PH o p o s’rjr 1 o xx. (Fig. 27.)

Omnis trianguli duo latera relique union saut,
quomodocunque sumpta.’ À »

Ingulo opponitur. Cf. PHeideiet l. c: qui etiam relique corol-

lui: habet. l lCor. 2. Trianguli acquittai-i luisis minier au! minot ait
*quo’vis crure, prout angulus ad, Verticem maint zut minot est
quolibet angulo ad basin.

Cor. 5. In triangule rectangulo au: obslusangulb lattis
angulo recto sur obtuse xeppositum mains est’quovis relique.

Cor. 4. Si e puncto aliquo ad rectam dueaxitur duae
rectale, quarnm si: nua ad,eain perpendicularis, en cri! minot

Ï altern. Val: omnium. Iectarum, tin-Te e plmcto aligne in
renom extra id punctum transeîintem duci possuntrininima
est en, que isti rectale est perpendicularis, quae ipse etiami
distàntia, minima neume, istius puncti a lima dicitlu. Cf.

Claviiis. 1* I x t l lCor. 5. Si e puncto aliquo ad rectarh (imamat perpen-
dicularis et ex eadem perpendiculi parte duae aliae rectale,
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’ t’lEotœ yole rgt’rwwov me ABTt 15740,51; un? ART

l r ’. A a - Il. t :- I19:70»!on ou d’un :1).me tmg 2.04an Museau: am,
ndMy partaitzlufimléluww, ai [un BA, AT zig ET,
a: tu ,13, ET mis AF, ai d’à ET, FA me AB.

drifx-üw yole 1; BA in) ce A (musical, ami 161’000)

17,7 TA le); 1; At], nui 35164156100) 9; 4T. 7
’Eml 015722317 c’eût! 71.111117] A T, i017 ËO’TÏ nul panada 7;

une AAT (Il; tine ATAï)’ pu’Çow (1’90: a; tine BTÂï’ÜÊ

l) JUS]: 151:6, BI’A 70min r17: 17m; Alu ptlçaw Enfin Hue
verba , qllde hic lialieu; CJtl. Basil. et Oxou. consentiente Cod.
a. omittit Peyrsrd. Ncc saine sunt net-essaima.

lmrum quae perpendiculo propior est, minot est altera: et e
diversis perpendiculi Partib’us duae tantum aequales rectae duei

possunt.

tI.PROPOSITIO xx.
0b,s. Proclus refert, Epicuraeos Geometral irrisisse, et

1mm: propositionem asiuis quaque notam esse dixisse, qui
recta. versant, ubi foenum sit. Quod ludibrium quam me-
1mm] sir, ubi non de eo agatur, quid seusibus-vidcatur
(un? 11h! aibâyow), sed de soientia philosophies, quam Em-
orrjpowxôv 2.67m: vecat Proclus, omnes vident. Ncc axioma-

z

mm numerus, ut moue: Rob. Simson., sine necessitate augen-l
dusest. Plates adhuc alias lutins propositionis demonstrati’o- ’
nes affen- Proclus, e] quibus e schola Philouis et Porplxyr’ii
hanc satis simplicem: In triangule quocunque ART (Fig. 28.)
si bisecetur angulus BAT recta A4, quae basin secet in A,
crit angulus 34.4) 411" (I. 16.). AtAAFSAAB ex cousu.
Itaque EAA)AAB, quatre BAoBA (I. 19.). Eudem mode
nionsnatur, esse AT)AI’, quare BA-FADBJ-I-AT i. a.
)BE Alii, ut Ambrosius Rhodius, e definitieue rectae Aie-w
chimedea immediate liocins’sertum deducuut, quad non Rame
solum, set! etiam Tacqueto, Coëtsio, aliisque simplicissimum
visum fuit. At an Euclidis mlseusum obtiuere potuisset, du-

.
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- Sit enim trianguhun ABT; dico ART trianguli ’

duo latera relique maiora esse, quomodocunque sum-
pta; trempe BA, AT latere ET, et AE, ET latere
41’, et, ET, TA latere AB:

Producatur enim. BA ad pnnctizm A, et penatur
rectae T A aequalis AA (Drop. 3.), et inngatür-AT.

Quoniam igitlirvaveqUalis estyîxf rectae AT, aequa-
lis est et angulus AAI’ angulo’ATA (Prop. 5.), ma-

bitandum emnino videtnr. Et iPsi Arclximetii proprie id non
definitio est, sec! inpfiaiuipwâv n, ut ad Def. 4. dixiinus.

Cor. l. Ti’ianguli aequicruri unumquedque aequalinm
crurum mains est dimidia basi. Cf. I’lleiderer; l. c. p". 512.

Cor. 2a In triangule non aequicture dilft’erentia duoium
inaequalium laterum minetteSL tertio latere. Nempe quumv
(Fig. 27.) BA-I-AÏ’)BT, elit demie unimque tette A11.
BA)BI’-AT, val BT-AT(BA, atque ira patiter cires

reliqua lamera. I A l .cor. 5. In quovis triangule summa omnium laterurn
simul sumptotjum mgior est, quam duplum cuiuscunqne latcris.
Nam, quum EA-l-AÔBI’, erit, utrimqlie raddite 11T, Bd
4541431) 2312

Cor. 4. In quevis triangule emnia latera simili sumpta
minore suut duplo duorum quorumcunque luteront. Quum
enim BT(BA-i-AT erit, uti’imque additis BA-l-AI’, B114!-

BA-I-AI’(ZBA-!-2AR Haec tria proxime praeccdentia co-
rollaria saut e Borellio.’ Cf. Pileiderer. l. c. 1

Coi. 5.. In quevis figura recliliuea quodvis lattis est
minus summareliquorum. Cf. PHuideterJ. c. Verbi causa in l’i-
gura qimdi-ilatera .4de (Fig. 29.) ducm diametro ET. crit
AIL-PDF) A5. At TAfl-BJ),BT, [inde eo magis Ali-FR44-
BA)AB, atque eadem mode in figuu’s, quae plura lutera
liabent, etiam, si angulos habent iixtrorsum vergentes, res
demonstmbitur. Conversam haies propesitionis, nempe, si
rectae quotcunque v. c. n dame sint, quel-uni quaevis miner
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sine *AAT’ mi étui rgt’ywmiv ËO’TL t6 (JTE , [latomies

glas! 115v 15726 ETJ, ywvlaw (si; tine BAT, dînai 8è
«in; neigera yww’av 9; [.3]ng 911611902 «Meubler, a;

dB aigu mis ET fini peignai. "Ion 6è AB rais
AE, AT 1)’ [tEl’ÇO’VEQ aigu ai BA, AT ŒTÎQ BT.

iOfloz’œg (il) (ÎGIIEOIuôV, (in «ai ai ph! AE, ET tu];

TA perforé sieur al Je ET, TA mis-AB. 11m6:

aigu ami se? 55”59. k q
. IIPOTAZ’IEmE.
’Eciv (remisiez: en [nuis zain! 90.609074! «inti wifis!

ingénus! 2) 013e E’ÜÜGÎOH âmes ouewâaîow, ai auma-

ôeiaat M741 ÂOIWUÏ’V 1017 7917017011 6’150 7:18!!ng élue--

601789 pal-v éboutai, mazouta 8è ywm’ow mgléëovow.

(lblyw’vov 7029 un? A7317 in) [mole 107w nlavçoîv’

’ fric ET, ciné suiv ingériez! 107v B, T, (Mo mon...

1) Pe rani. liabet lectionem Cod. a: 1’01; ziê 4.4 737 41’;
nos praetu imus lectionem ed’d. Basil. et Oxon. ut consequenti- w
bus magis a tant.

2) Proc us habet: 61:6 103v 31690110)? âçëciywat.

est summa reliquàrum, coustrui inde posseifiguram tot Intel
rnm (n), quot recule darne sont, demonstrat Develey Elem.
de Géom. Livr. H. Ch. Il. S. 41.

Cor. 6. Pari ratione ostenditur, quamvis ab une puncto
ad halterum duettm rectam minorem esse quavis in eadem
plane inter haec putiets. diners linea fracta i. e. composite e
pluribus rectis sub angulis quibuscunque inter se iunctis.

Cf. Pfleiderer: l. c. i l t À , T
n Cor. 7. In qluvis figura rectiiinea summa omnium la-

terum maior est duplo uniuscuiusque lateris figurine. Sit enim
hoc lattis A, somma omnium laterum :2, erit summa reli-
quorum literum :Æ-ul, et ex Cor. 5. 1:4).4 , nnde, si

. ’ . i 2’ .Arutrimque addatur, J)? A, vel ï)A. Cf.Pfleiderer. La.
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unau PRIMUS. 85
ior igitur est ETJ augulq AAT (Ait. 9.); et que-
iniam triangulum est A173, maiorem habens angulum
BTA angulo BAT , .maiorem autemlangulum mains

. latus subtendit; dB igitur recta ET maior est (Prop.
19.); sequalis autem 1.113 rectis AB,’ AH; maiores
igitnr 13.4 , ’AT recta 13T. Similiter autem ostende.

mus et AE, BT recta TA inaiores esse; et ET,
TA recta AB. Omnis igitur etc.

’PBOPOSITIOlXXI. (Fig.30.)
Si a terminis uuius lateris trianguli duae rectale

intus-constituantur, hae reliqiiis duobus trianguli la-
teribus minores quidem arum, maiorem veto angulnm

continebunt. I’Trianguli enim ART super une latere ET, a ter-
minis B, T, duae recule intus constituautun Bd,

Cor. 8. In. quavis figura rectilinen somma omnium la-
terum miner est dnplo summum omnium laterum pucier uuuni.
Sic hoc aunai lattis A, et suuima omnium Iaterum, ut in ,
praecedente Cor. :2, enitque E-A)A, uude, si utrimque
addatur Z-A, erit 29:49;, vel sida-.4), vel

l

PROPOSITIO XXI.
Obs. Addi petést, valcre etiam propositionem, si pun-

ctnm, quod hic intis mans-nm... Posimm sumebntur, si: in
alterutro trianguli latere v. c. si punctum A (Fig. cumv
puuoto E coincidat. Âliam adliuc demonstrationem liabet
Coëtsiln (Euclid. Elem. VI. libr. prier. Lugti. Bstnv. 1692.
p- 82.), quae tamen non generaliter valet. Ostendere trempe
vult, esse tam AB).BJ, quam AÔTJ, quod neutiquam
nuasse est. Probe autem notandum est, ut vers sit propo-

l
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âmes ouveow’rwoav ai BA, AT’ Âëyw, (in ai BA,

AT aboyai mais! lustrais! roi? 1917057011 (Mo 91161190311
14511 BA, AT ÜœiUUG’VôQ pas; situ, neigeant 8è ywm’av

neglt’zovat , fifi 17m3 BAT mis mimi BA T.
Atæfxôw 7&9 si 11A 832 se E.

liai inti rzthôg 1901611011 «il (Mo alangui qui;
20;?!ng Mst’Çow’g sial, To17 ABE tige tylïw’vov ai (Mo

717.8119") aï AE, AE fuis BE pelÇow’g sien" nenni
agogzsz’oâw ET’ tri 54’904 BA, AT suiv BE, ET-

;tuÇow’g sîow. IMAW, 37ml 1013 T EA tgtyuivov ai
chie ’fl).b’U()üi ai TE, FA "fg TA ysîÇove’g sial,

honni ngoçust’oôw a; ABt ai TE, EB des: "suiv TA,
AB perforés 520w. ’AÏJLtË mais! DE, ET psiÇoveg

(854’101;an ai BA, AT’ 91011.55 c790; ai BA, AT
(mais! lBA, AT lllzêl’çO’llèlQ aient. .

I . tusitio, a terminis- extremis basis (incendas esse rectas iutra tri.
angulnm constitueudas. Preclus enim demenstrat, hac con:
dirions omisse, multa esse triangule, quibus nlia inscribi pos-
sint, quorum duo lutera simul sumpla msieu: sint lateribus tri-
anguli ambicutis,x:iut eliam, quae augulum comprelieudaut
minorern ce, quem lutera trinnguli anibieulis comprelieudnut.

’ Cf. Isaaci Monaclii Schelia in Euclid. Elem. libr. VI. prier.
Argentor. 1539. Sit nempe (Fig. 51.) triangulum ABI’,
cuius augulus ART vol rectus sit,’vel obtusus. Ducatur ad
puncutm baseos quodcunque A recta AA, eritque in triangule
ABA recta AA).AB (Prop. 19. Cor. 5.). Sumatur AEZ-VIE,
remarque AE bisecetur in puncth (Prop. 10), illugnlul’que
ZT, eritque AZ-i-ZI’) AT (Prop. i. e. ZE-i-ZT)AT,
ideoque, additis utrimque aequalibus AE, A11, erit ZE-f-
434-211) AILQ-AB i. c. ZA«5-ZI’)A1Y-I-AB. Quin P3129115

(Collec; Mathcm. NI. 5.) ut Rob. Simsnn. menoit-x. demeu-
Stmî, bien trianguli atltel’i inclusi mon salant union: esse
pesse lateribus trianguli ambieutis, s.:.l quamvis etiam ad ea
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AT; dico BA, AT latere reliquis trianguli duobus -
lateribus BA, AT minora quidem esse), maiorem
vero angulum Continere,’ anguluin nempe BAT an.

gale BAT. iProducatur enim L’A ad
Et quoniam omnis triunguli duo latera relique ma-

iora surit (Prop. 20.), trizmguli ABE duo latera AE,
AE latere BE maiora surit. Ceninitinis addatur ET;
ergo BA, AT rectis BE, ET maiores sunt (Ax. 4.).
Rursus, quoniam T EA triangnli due latera TE, EA
latere TA maiora sunt (Prep. 20.); communis addatur
AB; ergo TE, E13 rectis TA, Al? maiores sur...
(Ait. 4.). Sed ipsis 13E, ET maliens estensae sunt
13A, AIT; malte igitur TA, AT rectis BA, ATi

malines surit. V ) ’ -
ratienem liabere, dnmmede miner si: dupla. Uude Clairaltio
in Praef. ad- Geometr. Paris. 1741. non adco superflus videri
«lebebat Euclidis demenstratio.’ Pariter, quod ad ungultim au

tmet, ita Proclus upergit. Sir (Fig. 52.) triangulmn ABI’
(Proclus quidem dicit triangulum aequicrurum, ut nempe
ABzAT, quad tanien lmud necessarium esse videtur), cuius
maximum lattis BT,:a que abscindatur BAZBA, et in ducta
A4 sumatur punctum qumlcunque E, et îuiigatur ET. Eric
itaque angulns BAL-:1244 (I: 5.). A: BAA)AEP (I. 16.).
flaque et BAA)AEI’, et malte magie BAT) JET. Unde
patet, et quoad angulum necesssriam esse illam couditionem, ’
ut a punctis extremis baseos ductae siut rectne ad Punctum

intra triagulum. v , iCor. 1. In figura quadrilatcra ABTA (Fig. 55.) in qua
unus sanguins A intrersum vagit (ira nempe construétus, ut I
rectal! cum compreheudemjes, si producantur, intra figuram
eadem) summa laterum BA-i-TA hune angulum comprelien- .
(thulium miner est summa reliqnorum laterum BA-EATJEquoâ,
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11117.17, inti mamie tgtyoivov si ênôg yowia tu]:

êwôç «ai dmwwvu’ov peignis! 30th" me?» TAE «2’94»

v vpcyaiww ai êuæôgqymwia si «inti BAT’ gourant ËOŒÏ .

mi: tirai, TEA. Ami ni mirai âgé 1) au) 101.7 ABE l
l terrible!) li inti; yœw’u rififi T EB ,uEZÇuw Étui hic

l

10’05’an 2J.

(inti BAT. ’Allci 1779 duo EB pelte)? 3861167] à;
jlîflô BAI) 9103155 d’on si tine BAT pelain! inti 177g

6nd BAT. ’Edu aigu aux) tu éçrjg. l

IIPO.TAZI’Z ufi’.

.En nuois! stifiswîvy aï sien! ïaat quel fait; do-

I î I r I - t - l«9810m9 ê’UÜElülQ, 191.7107011 aveznqoaoôar du du mg

6’150 min lourois: pagayas sima, même p-swlapfia- .

s .. ) l
1) Ami 1d unirai Égal. Ita cum edd. Basil. et Oxon. posai.-

mus. Peyrard. secutus Ced. a. habet: litai taure: tablar.
2) Pevrard. addit e Ced. a: ôtai ni sur) arum-«if retrairai:

rois die filmais 11:6 14mn]; [tutoyas ETVML, min" paniquât-
repéras. Nos luce verbe cum edd. fissil. et Oxon. omisimus,
quod glossam sapote viderentur, et alibi quoque, ubi probit-
mata occun’unt, quae detenmnauone aliqua yel lmmauonek
opus llabeut, in ipso problematis euuucistu liuius limitationis
ratio reddi baud solct v. c. in VI. 28.

fluets recta. Br, statim lpplret. Eius generis figurant Proelns",
ad I. Def. 24. suis insulte retrairas! tupaïa-thymus, triangulum
quedrilaterum, nommez, angnlum trempe ad A baud pre veto
sugule reputaus. :Rectius, lit ibidem refeit, Zenodorus sau-

" bruinoit (aphte) vocabat. . t
Çer..2. i Quadrilaterum aequilaterum angulum introrsum

verge-men! halicte nequit, summa potins recrutant, qiiac- au-
gulum introrsum vorgcntcm cempreheudunt, miner est summa
duorum reliquorurn quadrilateri laterum.

Cor. Il Bi super BI’ (Fig. 54;) alia figura irectiliuea
quaecuuque, quae non habitat lingules introruun ,vergtzntes,
immuniangulum ART constituta ait, v. c. quadrilaters figurai

x

l
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Humus, .quniam amuïs trianguli exterîor anguhu
interiore et opposito maior est (Prop. 16.) , PAE tri.
ring-dû exterior angulus BJF maier est eangulo [Ex].  
Eadem ex »ratione et ARE trianguli exterior sagum:

e TEE. major est. àngulo BAT. Sed angulo: TEE . . ’
maior ostensu; est BAI"; multo igitur B411 maie:
est angulo BAH Si igitur etc.

PRIOPOSITIO XXII. (Fig-35.)
r Ex. tribus mais, que sunt’ aequales tribus flafla

mais , triangulum constituere; oportet autem duas re-
liqua maiores esse, utcunque sumptas.

BIEF, summa laterum .JB-v-l-AI’ lamper maint cri: flamme;
laterufn istius [lignine Ed-l-JE-f-El’. Ducta enim AE, pro-
ducatur B4, dam rectae JE occurrent in Z, mm iungnnmr
21", 41’; erilqne ex ndstra propositione, ZJ-I-ZI’) JE...E1’,

Rude, addit:! utrimque 1B, cri: JE-f-Zd-f-ZI’KÎ. e. ZB-I-Zl’

)Bd-!-dE-I-EI’. At ex nostra proposiüune AB4-4Ï’) ZB-I-

IF, unde tante magis JE-I-AI’)BJ-l-JE-i-EP. Et similis
cri: demonstrntio in Bain-Es Plul’ium latorum. t

Cor. Il: Pariler, si super eadem basi, ad madame eius’
partes, duae figurae rectilineae, gnan angulos introrsum vu;
gentes non habeant, constituantur nua intra alteram , perîmntet

exterjorir màior est perimctro interioris. Idemque valet, si  
utrilisque perimemun intelligas, demla unimqua Basi com-u
muni, quint. etiam , si imerfor mine cxcerior figura unum n1-

«terumve latins planter basixi commune hàbcant. Hui: corollaria.
un: ex pbhcdia Pfieiderelîi. Vid. Hauberi Chut. p. 155. sqq. Il

I PROPOSITIO X1011. .
Obs. 1. Ostendendum eut, quéd et Prochu (becte mm

1375!, circulas centra H, intervalle 110:1’, et 66L! u Z, in-
tenmllo 24:1 descriètos, si problematis conditioncs serveu-
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b

’Eazmaow al 000mm: zgeîg 6636M; ai A, B, F,

du aï Mo mie lamois guettons è’azswaav, ndwy [Le--
culapfiwôpwm, ai yèv A, B flic  T, ai 6è A, T
mis B, and è’u ai B, F zig A’ 6d 491i En 1&7? i’ouw

vous A , B, F vgiywwov oumfioaoâw ’
’Exuàioâçh mg «Maïa a; AE, nenegaopéw] phi

un) du; d, inezgoç d’à emmi 16 E’ mi 151’030» fifi

pèv A ïm] a; AZ, rag? 0è B ïmfæi ZHLTÏ; (3è F
i’m] 7; H9 ami 41511199) 14è? 14,6 Z, ôetuawfpau 0è r55

Z4, infules ysyçcêrpôw 6 ÂKJI’ and mézw, «511*599:  

"a: 193 H ,,ômow,’,uau 6è 193 H9, 113x205. yeygdfpâœ

ô K49, mi ënsÇsÜxâwtmv ai KZ, Kif léywç au
in 1911511 sûfiewîv, maïa! i’oun’ WÏQ’ 11, B, T , 19:70)?

11W unification 16
’Emi 0’54! tu; Z (musical uëwgov Ëd’ü c017 AXA

uüxlov, Ïmfêa’tiv 7; Z4 ni ZK’ (ZÂÂCII 071 Z4 ni A

s’agir î’mr fiai KZ d’9u 1,; A 301w in. IIéÂw,

Êflü 1.6 H engageai 1484111901! étui TOÜ’JIKQ 521511011,

ïmjâaüv HO ni I-[K’ cilla. ’rf 119 (a; F émia!
ïmr ami fi KH d’en: 1;; Î 501W 1171;. "Eau 6381m)

(un! sa invicçm «cave. leod ita fare demonstrari poterit. Si
tisd circuh se invicem non secent, val circulus çentrp Il de-
scriptus (circulum Il vocabimus) complecletur totpm circulum
centra Z descriptum, quem circulum Z vocabimus; vel cir-
eulus Z complectetur circqum "H: vel uterque extra altcruni
positus crit. ,Casu primo 9H aequalia au: maior esse debérét,

quam HZ-l-ZA i, e. IîB-I-A, contra hyppthesin. Secundo

un: foret ZlîHZ-l-HOj. e.;4îfl-f-P, patiner contra lly-

yothçsin; Tertip foret HZÏIIO-f-Zd i. c. BÎF-l-A, Pafilel: I
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Sint. datae tres rectae A, B, T, quàrum duae te.

liqua maiores sint, utcunque sumptae, nempe A, B
maiores, quam T; A, -F autem maiores, quam B;
clanique B, F- maiores, quam A; oportet igitur ex
rectis aequalibus ipsis A, .3, T triangulutn consituere.

Exponatur aliqua recta JE, terminata quidem ad
d, infinita vero versus E; et ponatur rectale A aequa.
lis 42, rectae veto B aequalis ZH, et rectae F ae-

tqualîs-HO (Prop. 3.); et ’centro quidem Z, inter-
vallo vero Z4, circnlus describatur AXA (Post. 3.);
et mrsus, centra quîdeml H, intervallo verO HO, cir-
culus describatur KAO (Post.. 3.) et iungantur KZ,
KH; dico ex tribus rectis, aequalibus ipsis A, B,
T, triangulum constitutum esse KZIIÜ

Quorïiam igitur Z punctum centrum est dKjl cir-
culi; aequalis est ZJ ipsi ZK (Def. 15,); sed Z41
ipsi At est aequalis; et KZ îgitur ipsi A est aequalis
(Ax. 1.). Humus, quoniam punctum Il centrum est

’çirçuli jIKQ, aequalis’ est 119 ipsi HK (Défi i5);

sed HO ipsi F est aeqùàlis; et KH igitur ipst P
est aequalis (Ax. 1.). Est autem et ZH ipsi B ae-

eontra hypothesin. Itaque circuli se invicem secabunt, et
quidam , ut facile Pater, rani supra rectam HZ in punclo ali-
qno K, quam infra illatn in puncto aliquo A, [Inde duo trian-
gula IIKZ, HJZ, qune veto positione tantum differunt; hac
rarione construi poterunt, nec veto pinta, ut pater ex I, Cor. 7.
I Obs. 2. Quum Prochls Euclidis verba proferat, quae

panne diffama: ab iisB, quac mmc in textu Graeço legumul’,
Commandinus inde concludit, Euclidis demonstrntiones ali-
quiÏJus in lacis a’Theone immumms fuisse. Id autem ex levi
ism variatione; quam permittere sibi 6:11:1in poterat Proclus,
qui seusutn Euclidis, mon minntissimn quaevis vacabula, spa-y
ctal’et, baud sequi videtur.

x



                                                                     

92 Enznlafa’ronum I v
si ZHiçfi B fin," ai qui; (2’90: aüâeim ai KZ, ZH,
HK, quoi rai: A, B, I’ i’oou sim’v. ’ .

’Eu www d’en 6665444711 715v KZ, Z11, HK , aï

siow ïam que) mais âoôat’aazg câblais mis; A, B, T,
retrouvai! avvtbw’mt c6 KZIi. "07mg è’ôez nouioàc.

IIPOTAZIE taf.
H96: ni ÛDÔ’ÇIÏO’?) 560559, ami me? ngôc «15177 (m-

psitp, ni 6049350?) amaril; niôwygdpmo i’mijviuw
côôæiygappw oyanfaaaâat.

t I"E0140 a; Hà? dtoâeiau 5130510; 1; AE, ’56 6è n96: A

, àôzy’ ("menai 76 A, ni Je ébahiriez 7mm: 6619679qu-

x

ne: 1] 6716 AFE’ J’ai M 75966 600.9101; 513.9511; a;

AB , nui a”; 91969 mini (muai? wifi A, 17; 601km?)
ravie süôwypéppço zfi 17916 AFE ïoml ywm’av 66015-

790;va oumfioaoôm. i
EÏÂÉ?ÛW 1(1), Ém’tëeaç raïa! TA, TE 1016710: en]; ’- a

pèle: tu)? A, E, ami âne-5615x190) r; tu; in touât!
dandy, aï eîow î’oou quoi mis TA, AE, TE,’
mirions! ovwsorzdw 16 AZII, aigu î’oml 52m1 71:3!
ph! I’zI 13? AZ, nia! 6è TE si AH, mi è’ru wifi

4E cg? ZH; Il
’Ee’zsi 01h! 6’150 al AI, TE 61ml mi: ZA, AH

in; dolai, ézazëga êzaréng, mi (faims 15 JE, (5’606;
ni ZH ’ïmr ywm’u dieu in!) E 7104119: fifi 6716

ZAH étui? i231]. ’ A
1&6; d’en: zfi ôoâel’ay 4560551; cg? AB, ami t9;

7:96; (46177 amide) 197 A, rfi âofia’ay 700712; 6631!-

Cor. Triangulum aequicrurum, cuius lattis et basis tu.
quem dans rectas dans, simüiter construî pelait, dummotio
recta, oui lattis saquait: fieri achat, maint ait dimidia hui
(I. 20. Cor. 1.). Cf. Pfieiderertlyc. p. 515.

. 1

v



                                                                     

Lien Prunus. 93
quam; tres igitur rectale KZ, ZH, HK tribuagd,

B, T aequales surit. ’Ex tribus igitur rectis KZ , ZH, HK, quae sunt
i aequales datis rectis A, B, T,.triangulum constitu-

tum est KZI-Î. Quod opoçtebat’facere. I

.PROPOSITIO xxnî. (Fig.36.j
.Ad datam rectam’, et ad punctum in ea, data au.Î

gulo rectilineo ’angulum. rectilineum aequalem consti-

tuere. , k . ’ nSit quidam data recta AE, in ea veto punctum A,
et dams angulus itectilineus AFE; oportet igitm. ad
datam rectam AB , et ad punctum in ca A, dato an-
gulo rectilineo JTE aequalem angulum rectilineum

constituere. il i I
Sumantur in Intraque ipsarum TA, TE quaelibet

puncta z], E, et iungatur JE; et ex’ tribus’rectis,
quae surit aequales tribus TA, AE, TE, trianguhmi
constituatur AZH (Prop. 22.), ira ut aequalis sir R4-
quidem rectae AZ, recta vero TE rectale AH, et de-

nique JE rectaeIZIi. I, Quoniam igitur duae. AT, TE duabus Z14,
aequnles sunt, utraque ntrique ,I et basis JE basi ZH
aequalis, angulus 41T E iangulo ZAH est aequalis
(Pr0p.’3.). ’ L j * ç

Ad datam igîtur rectam AE, et ad punctum in ca
A, data angulo rectilineo 4T E , dequalis angulu!’

PROPOSITIOXXIII.
Paullo Asimplicior fit constructio, si sumamt. 12:12,

adeoque JZ;AII. Câetorum ,hoc problema ab Oenopide in.-.
Ventum esse, Proclus refert. Pari rationezdatia duobus lauri-

I.
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faitqup a? 6nd JTE 1’017 yww’a séaæîyèœjmoç auri-

oèamz si 13766 ZÀH. "07:69 5651 nominal.

11:13 O TA SIS uô’.
’Eâæi 660 cgîyœmx nig- 61io nÂstoÊç mi; 600i

filoutais ("ces En, énazégow énartëggz, 117W 6è 70171217

"fg yww’œç "sigma: niai 6716 rafiot î’oaw 86496th1!

neçtexops’wiv- ami nia! fiaient mig (360m9 peiÇovu

fiel. l I ’"Etna; Mo Œglyowu se? ABT, AEZ, flic 6150
alevçcîg mais 111i, 11T mais 6110i nlevgaîç raïs JE,

AZ ïaœg è’xovw, énoùze’gav éuau’gq, Œ’IÎ’V près! dB

ni JE, niai 6è AT q); 412, yww’u 6è si Ünô BAT
fondas mis 6n6 EJZ ,urez’Çml 501w 3.53m), (in unifiois
ou: o; ET (3:50st mis EZ pu’Çcov’ëmiv.

’Ewei 769 (satan! émiai o; Ün6 BAT ywvia zig

61:6 E112 flaflas, avrwæoirw 7196.4 7,7]..4E whig,

hua trimguli et angulo, quem comprehenduut, aliuË ci
sequin triangulum constituent,

PROPOSITIO suint”.
Praeter’ cum casum, qui in textu Gracco habetur, duos

neume alios esse, Proclus manet, casque habent etiam Campa-
pmns , COmmandinus , Ciavins, Oroutius Finneus ,V Billingsley
attique. Nempe punctum H non tantum, ut est in Graecis ex-
emplumas, 3.sz EZ, vemm etiam (Fig. 38. a.) in ipsam
Il], val infini cum (Fig. 38. b.) cadere potest. At etiam bis
établis facilis est Jemonstratio. Cadat enim (Fig. 38. a.) pun-

ctum tectam E2, (Tuque, 0b augulum EJH)EJZ, ne-
cessario pamctum [Lin recta EZ initiai Z prodncta, i. e. erit
EH vei Br) EZ. Sin autem Pnnctum H (Fig. 38. b.) cadet
infra recuim E2, erit nianguîum EZ;! imita triangulum EHÀ,
adeoque dHEZ(JH-Ï!-EII (I. 21.) adeogue, quum ex hyp.
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i unau PRIMUJ. 96.
rectilineus constituais est ZAÏI. . Quod oponebn

facere. . V --l xPROPOSITIOTXXIV. (Fig.37.)
Si duo triangula duo latera duobus latei-ibus aequa-

lia habeant, utrumque unique, angulum autem angulo
maiorem habeant, qui ab aequalibus iateribus contined

tut; et basin basi maiorem habebunt. I i

Sint duo triangula ABT, JEZ, duo latera’ AE,
AT duobus Iateribus JE, JZ aequalia habentia’,
utr’umque unique, latus neinpe AB lateri JE, Iatus
Vera AlY Iateri JZ, angulus autem BAT angulo
EJZ maior sit; dito et basin BT basi EZ maiorem

esse. ’ sQuonîam enim maior est BAT angulus EJZ’ano

gala, constituatur ad JE rectam, et ad punctum in

sit JZ:AF i. e. ex conni- *--.’JII, erit EZ(EH (Ax. 5.). Cie-
terum potes: etiam res brevius absolvi eo fere modo , quo Rob.
Simson. utiLur, quem exactioris demonstrationis causa panic
tantum immutaluni sislîmns. Sit nempe (Fig. 39.) BASJE,’- l
11’242, et angulus BAP2EJZ, et ad RA, catin rectum!!!
BA , AP, quae non maior est altera, constituatur mguluszAA

-:EJZ (L 23.), et fiat AAz-JZ, et iungantuf 3A, 41’, crit-
que (I. 4.) BA:EZ. Quum igitur angulus BAMJZ ait
ex hypoth. minot augulo BAT, recta AA intra angulum BAT
cadet, adeoque’rectaAA, si Opus sir , producta, secabit reciam i

En. Secet eam in M, eritque vAMT) ART (L 16.). At 0])

JBÎJI’ ex hypoth. mit ABIYÎATB 5. et I. 19.) un!!!

semper ,AIiII’) JTE , adeoque AM E 11T (Li 19.) adeoqne,
quum 14112111", punctum A infra 5P cadet. Et quum J11
:AF, erit AflzAI’A (I. 5.), adeoqne BAI’)BTA et ET



                                                                     

se x snamnxv’roau-M
«site; n96; (161,77 amuï? 74,5 A, op" 61:6 BAT 70)qu
1m; si 6n6 EJH’ qui zains.» 67165599: zaïryÎAlT, dz

1’016 AH, and 371555151190)an ai EH, ZH. A
’ 6’ ’Emi 017v 2’01; écria! a; pis! AB 1;)? JE, 9; Je JT

1535 JH, (hic (bi ai BA, AT 61101 mi; EJ, AH
tout dab, émiions éan’gçz, gai glanda a; 6716 BAT
fautât; cg. 477:6 BAH i217; écriait (36mg aigu oiBT fléau

cg -EH émiai i271]. IIdÂw, ênei 2’077 émia! JZ 7g?

h AH, au] ÈME nui si 17716 JZH renvia ni 6716 AEZ"
paiçœv d’on 15 67:6 JZH, Mg 6916 EHZ, nollgî
aigu putting mais! 7j 6716 EZH "je 6716 EHZ. Kari I
inti zpiywwiu éon 16 EZH, flattons è’xov 1724i 67:6

EZH yœw’av laïc 67:6 EHZ’ 6nd 6è 160 pagaya

flambai si flattant nÂsvgoÈ 6nouiwr pattu»! aigu au)
9:le EH ni; EZ. "[012 6è 1] EH cfi BT’ pai-
Caw des; and ET ni: EZ. ’Edv aigu 6150 nui ni

555:. j V ’ t .
111,0 TA 212 un

"Euh! .660 egiyœva r69 660 nhdgoîç irais 6601
allumais aux; 51?; , 61112169057 entuba, "in! 6è fioiow
mi: fiasco: peignant En. and 111:7 n’allait zig 70076019
"dans sin, nia! 6116-1031! î’oaw 56496:6? arquep-

pe’qu. s ’
)BA (I. 19.) i. e. 31533.’ Algue hac Pfleidereri damon-
stratione (vid. inauberi Chaton). p. 515: un.) satisfactum’ est
üshquae in Rob. Simaoni dehonstratione adhuc desidera-
verat Thomas Simpwn. (Blum cf Geometry London 1,800. ’
Il). 29.2.), attenta, paneton! A necessario infra ET eadem.
Calcium, in Proche observa, conditioues problemam’m non
definiunt, Imam et quo casa triangula .4315 AEZ inter sei
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ea A, BAT angulo aequalis EAH (Prop. 23.); et po.
natur alîerutri ipsarum AT, AZ aequaiis AH (Prop. A i

3.), et iungantur EH, ,
Quoniam igitur’ aequalis est AB. quidam rectae

JE, AT veto rectae AH, duae BA, AT duabus
EJ, AH aequales suint; utraque utrique, et angulus,
311 F- angulo EJH aequalis est; basis igitur BT basi’

EH lest aequalis (Prop, 4.). Humus, quoniam aequa-
lis est JZ rectae AH, I aequalis est et angulus JZH
angulo AHZ (Proli. 5.); ,maior igiLur JZH angulo
EHZ; inuito igitur minier est EZH anguio EHZ.
Et quoniam triangulum est EZH, maiorem habens
angulum angulo EHZ; maiorem autem angu-
lan mains latus subtendit (Prop. 19.); mains igitur
et slatus EH latere EZ. ’ Acquale autem lateri
ET maiusigitur et BT latere. EZ. .Siigiturnduo etc-

PROPIOSI’TIO xxv. (Fig.40.)
Si duo triangula duo latera duobus lateribus au.

qualia habeant, utrumque utrique, basin autem, basi
maiorem habeant; et angulum angulo maiorem habe-
bunt, qui ab aequalib’us mais continetur.

i

aequslia, au: utrum mains ait altero, quad demum qui. 58. .
deterniinari poterit. Alias adhuc observatioues et ,consectarîs

Pfleidereri vid. x. c. i
PROPOSITIO X’XV.

Ô ba. Alias huius propositionis, que conversa est firiotis,
demonstrationes , casque directeur, a: vpt’oiixiores, ex Meheiao et

Ilerone effet: Proelus, quaketiam videre est apud Clavium, in
quibus autem varii sans, qui imam liabere possunt, notai-i.

G
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"Etna: 6130 79770771616 ABT, AEZ, r69 6750

711.5729029, 769 AB, A T mi; 6710i nienguîg trais JE,
AZ ’i’dac 31077:0: , énatégav infligez, mais! "sa! AB Œfi

AE, suiv 6è AT ni AZ’ fléole 6è et BT fidoemg
si: EZ peignis! è’mor 157w, (in and 370777504 si 67:6 BAT,

wallace tafs 67:6 EJZ ,uu’ÇuW émie. I
Bi 769 M, in; 2’07; 50127! «7577i, a? êÂeiaow’JP fin;

(4800777! 067c 507ml si 67t6 BAT ni 15776 EAZ, ü»; 7029
à: in! ami fléole 75 BT fléau ni EZ’ on?» En: se.

V0677 ëgafî’m; in) ramies si 75716 BAT 6n6 EAZ.

une un: adam» Émis! si on; BAT sa: 6716 E12. .
Quinine! 769 0’57: fig ami fioiozg fi BTfloiasœg W9 EZO 0677

ému)? .067: aigu ëloÉaowv En?» 7; 67:6 BATymvz’u zig 75776

EAZ. .EIÎHÏÜ’Q] 6è, 67,7 01W ’î’o’rl’ page»! 0790: 307i»? 7; ï

67s6 BAT 67:6 EAZ. iEoËal aigu 6150 au) digits.»

IIP O TAXIÉ ne).
’EoËv 660 eçt’yœw mais 660’7w1’iaç mie 6003 7707710779

ïaag En, êmse’qav enneigez, ami plus! disons?!» pas? si
s

debebant, observante Haubero Cbrestom. p, 270. sqcà. .Cf. ï
Pfleidereri observations et consectaria ibid]. p. 319. sq.

1511090311710 XXVÏ.
0 bs. la Pfima huius propositionis pars, quum hempe unutn

lattis cum angulis ei adiacentibus unius trianglili aequnie est
uni latari atque angulis sdîacentibus in alteto triangule facile -
pet superpositionem direate demonstratut: 0b analogiam autem
casas posterioris sine dubio Euclides similiter ac pattern Poste-

a

riorem. demonstrare maltait. Gaeterum .Tlïaleti hoc theorems a
tribuere Eudeinum in historiis geometricis, Prouius refera
Latus autem si in uho triangulo id surnatur, quad uni acquis»
Hum angulorum oppositum est yin altero m’angulo pariter illud 1

s
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Sint duo. triangule! A131", AEZ, duo latera AH
AF duobuà laxeribus AE,. ,42 aequaJia habemiq;
utruquue, intrique, Al? quidem lateri AE, 11T veto
lateri,AZ,  basis autem BT basi maior sit; dico
et angulum BAT ahgulo EJZ maiOrem lasse.

Si A. énim non, vel aquIalisrest ei, ve-l minor; ae-
qualis autem non est BAT ipsi EJZ, açqualis enim
esset et basis BT basi EZ (Prop.4l); non est autem;

.non igitur aequalis est angulus BAT ipsiv EdZ; At
neque minot cet BAT ipso EdZ, miner enim. esset
et basîs ET basî EZ [(Brop. 24.); nonîest autem;
non igitur minor est BAT angulùs ipso EAZ. Q5-
tensum -est.autem neque aequalem esse; maiorjgitur
est BAT ifiso EAZ. Si igîtur duo etc;

PRO.POS1ITIO xxv1.(Fig.41.)-
si duo triangule: duos angulos duobus angulis aequales

habeant, utrumque utrigue, et, umun lattis lateri

sumenâum eût, et contra. Caçterum edarnlzic valet, quad,
in Prop. 6. diximus, ilziangulaætigm ipsa esse aequalia.

Q bs. 2. Quatuor hacœnus casibùs duo triangula inter se

aequalia esse vidimus , ueïnpe 4
1) si unum laïus et duo anguli adiaœntes, A
2) si unum lamé , et anus angulus ci lateri adiacens , arqua"

ongulus ci Oppositus in attaque angulo sin; aequaliia... Atqne

haec quidam in nostra propositione. l I
3) Si duo laura com angulo, quem comprehendunt, exequa-

liaïint unimque (1.;4.) T * -4) Si omnigr tria latent unimque magnolia oint (I. 8.). Re-
sta: adhuc buns-5. , quo duo triangula intetf se aeqùalin,eçse

T pauma ,mempe, si duoilaten cum angulo uni rectum 021:9:th i



                                                                     

100 sansnrnnum
u10ml, 17m: 112v àgôg mis ïaalc yww’wç, 1; nia; 17ne-

’1ec’ælovoav fiat; play n71! ïoaw ywwaîv’ aux! n29 lourds;

nlwgdc talc loinaîçtnlwçaîc i’oag 3’551, êïlzftëçafl

êxu’tëgçz, aux! nia! Mania! ywm’av ægi loup? puy.

. "Emma 6150 19171970: Il) JET, dEZ, m2; Mo 7m-
m’ac mi: 15716 JET, ETA 3110i Œaîg 157:6 AEZ, E24

Tous 57.015100, émancipe"! 30115991, 11,31: ,uèv mimi JET
E 17? ünôtdEZ’njv 0è 6nd ET A 1,11: Ümî EZÆ ixia» 8è. and

m’ai! nlevgâv me; nlevgçî finît" ngônpov, m3: ngôc mi:

îoatc 7wviazg 171W ET 177 EZ’ 16’700; ou and (reis 10171:9;

l nlwgâg riais lamaienlwguîg ïoac état, éuuu’gav ém-

n’pq, 77;? ph! JE 1?; AEJqW 6è AT ci AZ, hui 1sz 2.01-
mjv 7mm cg? lomfi yww’ç, "m3: 13m3 EATrElzi 15716 EJZ.

El 7&9 65111069 801w û JE ni AE, ,m’a 01151157
"sigma! émiai. "Etna; ;lelÇww fi AE, Mai Melon?!» 1g]

I 11E Far] 1; EH, au) êneÇe-üzôœ ET. .
TEm! 0151! à"; 301w (44h! EH ni JE, ôè BFŒfi

EZ, 6150 01) ai EH, ET Vô’uai mis AE, EZ i’am
«slow, étancha Escargot; , au) inim’a fi 0716 H ET yœw’ç:

61; une; AEZ fin; écru” (faims taïga fi HT fléau 1;);
AZ c’en] étui, and 16 HET 1917021101! 193 AEZ Igl-

yuîmp 70010 étui a aux). ai lama) yœm’m 1ms lamais

utrimquc nequah’n oint. Hoc ramon casa, si nullajlîa deter- ’

minutio logeant, uqunfitltcm triangulorum ganeratim «sucre
’non Habit, ,quorl etiam Proclm observa: p. 91. Sit enim (Fig.

tu.) triangulum aeqnicmrum JET, et producatur buis BI’
ad puncmm aliquod d, ducaturqne A]. Iam duo triangula.
.4124, JE] habent lama quidam A4 commune, dcinde 41’:
JE ex hypoth. et angulum etiam A communom , qui lateribus
4P, JE opponitur, et manifestum tamen est, triangulaipsa
non euse taequalia, quum unum J34 si: tantum pars aherius
API. Acqualia [amen inter se esse duo triangule demonstrabitur.
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LIBER l’humus. 101
aequale, vel quod est ad aequales angulos, vel quod
subtendit unum aequalium angulorum; let reliquat latent
reliquis lateribus aequalia hàbebunt, utrumque unique,-
et reliquum angulum relique angulo. i

, Sint duo triangula ABT, ZEZ, duos angulos AET,
E T A duohusdEZ, EZd aequales habentia, utrum-
que uttîque, ART qui-Jeun atigulo AEZ, BFA veto .i

angulo EZd; habeaut autem et unum latus uni lateri
aequale; primum, quad est ad aequales angulos, lattis
ET lateri EZ; &ico et reliqua latera reliquis lateribus
aequalia habitura esse; utrumque utrique, AB quidem
lateri AE, AIT veto lateri AZ, et .reliqutim ’angulum

reliquo angulo, BAT angulo EAZ. e
Si enim inaequalis est 11E rectae JE, nua earumk

maior. est. Sit maior AE,, et ponatu; rectae JE
aequalis EH , et iungatur HT. A a

Quonîam igîtur aequalis est EH quidem rectae

AE, ET vero rectae EZ, duae EH, ET duabus
AE, EZ acqualcs surit, attaque utrique, et angulus V
HET angulo AEZ aequalis est; basis .igitur HT basi
dz aequaliis est, et HET triangulum JEZ triangule

.aequale est , et reliqui anguli reliquîs angulis aequales

Si utrimque (muni angnlum uni aequalem habeant, circa alios
autem angulos latter; aequalia, reliquorum veto angulorum
utrumque simul minorem aut non minorem recto: et ostende-
tur angulos etiam, aequales esse, cires alios aequalia mut latent,
et tertium latus tertio lateri fore aequale. Sit nempe (Fig.
45.) engaina 112:4, et 1132412, BIEEZ, et 1) angulit’,
Z gond.- eritque ABÆJEZ, et AFTJZ, et duo trianguh
aequalia. Si enim non ait angulus .AfifrdEZ, erit alteruter
maior ahet’o. Sic, si fieri potest, JET maior angulo AEZ, et
fiat ABII:JEZ , eritque in triangulis A311 , I 1E2 , 1!sz1’)



                                                                     

r o102 t iELEMENTORUM
70"",th ïaou Ë’UO’V’Eal, à]; à"; ai ïoou nhvçal chtoni-

. 70mm" 1’017 taïga ai 6nd HTE ymm’a 1;)? Ünô ÀZE.

.AÂÂd 7; 67:6 dZE fifi 157.16 ET A ünôuek’tat ïüîj’ ami

i mimi ETH aigu 17? 6nd E114 1’017 501W, q; 510200001!

peigna, 57mg dà’üva’rou. 06x d’oc: (fiancés 801w

h 1; dB 7?? AE’ En; âge. "Eau 6è mi ET ni EZ
î’oæg, 3130 J1). ai 11E , ET d’ami mîg JE, EZ î’oou

ciaiv, ëzmëga êzwr’gq, and yww’a a; 27m; JET roumi;

1?; 5716 AEZ tafia! i171," flétris (2’90; si fléau T7;

ÀZ ("on En), zut zanni 71071,05 7] «inti BAT ni 10m3;

yww’q ni 15716 EJZ l’on 501W. I .
I’AÂM d’9) muni; ê’omaav ai 17716 7029 î’oaghyww’ag .

aboyai ûnozaz’vo’uom ïaou, ais 9; AIE dEt 3.57m

fldÂl’V, au mi ai lamai alangui mis Âoznaïç alev-
gaîgvî’oat è’oowaç, si "à! AT ni AZ, 6è ET 1?;

EZ;:wi En 9; leur?) yww’a si «inti BAT-127 Muni
70W!!! w? 6716 5’01] Ëaw’v.

(hypoth.), angul’us 4:4 pariter ex hypoth. et ABdeEZ
(hypoth.): itague AHEdeE (I. 25.), et EII:EZ i. a. ex
hypoth. :EI’. Quum autem ex hypoth. si: angulus Z arums, .
acums erit .4113, unde BHP obtusus (I. 14.). A: Il]?! n’i-
angulum, ut ostendimus, aequicrurum est, [Inde BHP etiam
acutus erit (Ï. 17. Cor. 2.) q. ma. Sint autem 2) auguli I, Z
non minores recto, arque ostendetur ut ante , esse triangulum
BIIF aequicrurum, adeoque angulum I’ acutum vel minorem
recto (I. 17. Cor. 2.), quem tamen non minotem esse recto
posuimus, q. e, a. Caetemm, si angulus et A rectus vel
obtusus ait, necessario acarus erit angulus f et Z (I. 17.), unde
Ënm nova acirca hos angulos dotcrminatione non opus est. Pa-

v liter, si si; AB1(BF, adeoque ,JE(EZ, erit angulorum P et
Z uterque acutus (I. 18. Cor. 1.), unde etiam tum res nova de.
monstratione haud caget. Quum veto demonstratum fuetit, esse
augulle ABljz4EZ, cran: mm ex I. 4. etiam ipsa triangule,
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emm,.quos aequalia latent subtendunt (Prop. 4.) g se.
qualis igitur 117T E angulus angulo JZE.» Sed ,JZE
angulo ET A planitur aequalis; igitur et ETH angulo
ET A aequalis est, minor maiori, quad fieri naquit.
Non igiturv inaequalis est JE rectale JE; aequalis
igitur est, Est autem et ET rectae EZ aequalis,
duae îgitur JE, ET duabus JÈ , EZ aequalessuut,

distingue unique, et angulus JET angulo JEZ est
aequalis; basisigitur JT basi JZ aequalîs est, et re-
liquus aiguilla BAT teliquo angulo aequalis est , -

(Prof). 40- . .Sed et sumus, sint latera aequales angulos subten-
dentia aequalia, ut JE lateri JE; dico tursus etre-
ligua latera reliquîs lateribust aequalia fatum esse, JT
quidam lateri JZ, ET veto lateri EZ, et adhuc te:
liquurn angulum BAT reliquo angulo EJZ sequaletn

658e. .et omnes eorum. partes inter se aequalia. Cf. Pflcideœr. l. c.
p, 321,.sqi. Hi’c ex Clavio vel Tacqueto vel Whistono (Amis.
Tacquet. Elem, Euclid. Geometriae illustrata a Gui]. VVhiston.
Romae 1’245. .p, 23.) addi possunt séquentia cgrollnris, quorum

pars iam ad px’aecedentes propositiones pertinet, et ob nexum
cum reliquis hic adiicitur. cr. Pfleiderer. 1. e p, :523.

Cor. 1. l In triangule aequicruro recta angulum ad verti-
cem bisçcans ad basin perpendicularis est, et basin neque se
triangulum bisecat (I. 4.). y , h ’ V ’

l .Cior. 2. In diangulo aequicrui’o recta, qnae e vetftice
dalots basin biscuit, bisecat etiam angulum. ad venicem,’ et

sti’iangulum, et perpendiculaiis est ad basin (I. 8.); Cf. dicta

ad I. 10. I t - .C or. 5., In ttiangldo aequicruro recta , quae a vertice per-
pendicularis ducitur ad basin , basin vol angulum ad verticetn

et triangulum bisecat (I. 5. et I. 26.). - J , 4 .
x



                                                                     

104 ’ annEN’ronuu
, E2 7029 tïvtotiç émut ET sa? .EZ, m’ai «d’air

peignis! 30117. "Etna; peigna. et dwaætiv, si ET mi:
EZ, ami usinât» W3? EZ En; si E9, and êmçmixaiu

si Je.
Kai 3nd 1’01] 30127 si pèviEO 1,17 EZ, si dt JE

JE, .tiiio titi ai JE, E9 dvoi mis JE, EZ ïoac
,GÏOÏ’V, êzau’ga àætatt’pç, ami ywvt’txç in; nsgte’zo’uar

fioiolg J90: si 11-9 (Mou et? JZ ïtn; être), and ni JEO
Tpt’ïwvoaz 155 JEZ 191;":in ïaow 301i, au) al lainai
ywvitxt mis lamaïs- 7ww’mg ïatxz étamai, titp’ aïe al

inca alangui sinonlvovtnw ïtm âçu’ëoæiv si tinti BOA

yww’tx t7] «inti EZJ. ’JÂÂnË si timi EZJ mi «inti

ETJ àtniy ïtny’ mi si timi E911 des; 777 (inti ETJ
étuis! En," tgtyaivov titi 106 JOT 7; ênttiç ywm’a t

.6716 BOA 2’617 étui ni ëwôg and &uwtz’twt’av ni 6nd

i ET J, tinte oititithov. Otiu tige; aimais fous! 1; ET
ni EZ, En; aigu. "Eau 6è au! a; 1432,77 JE ïtnr
Mo à) ,th JE, ET rivai "tous JE, EZ i’otxt sioiv, I
êwts’ga estonien, m2 700116th ’i’otxc ’negtts’zovtn- flétris

fieu a; fléau et? JZ 2’09; sur), ami zti JET ragi-
7wslov ni JEZ Tglfui’lllp i’oov, nui lamai ywm’a si
citai EJT ni lomfi yœm’ç 15;); ’liflti iEJZ 1’07]. ’Evis!

des: 6’150 nui Toi ëëtîçn A ’

C or. 4.. Qnod e media basi ad eam etigitnr pet-pendicnlum
in triangule aequicmro, transit par triangnii verticem, et angu-
lum ad verticem bisecst. Quodsi enitn non par verticem trans-
est, ducatur pet: verticem allia recta ad mediaxn basin, cri:
etiam hues sud basin-perpendicularis in eadem puncto, quo
prias illud perpendiculum, quod fieri naquit (l. 11. Cor. 2.).

Cor. 5. Rectae la quovis taiis -pèrpeudiculi puncto ad,
,puncta basses extrema iductae efficiunt m’angulum àequicru-

tutu (I. 4.). . ’ k t
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Si enim inaequslis est ET rectae EZ uns carlins

maior est. Sit maior, sifieri potest, ET recta EZ,
et ponatur rectale EZ aequalis E9, et iungatur J9.

Et quoniam aequalis est 130 quidemtec’tae EZ,
JE veto rectae JE, duae JE, E9 duabus JE, EZ
aequales sunt’, utraque utrique, set anguios aequalcs
continent; basis. igitur J9 basi JZ aequalis est, et i

.triangulum JEO triangule JEZ dequale est, et re- i
liqui auguli reliquis ahgulis aequales erunt, quos se.
qualia latent subtentlunt (Pi-op. 4.); aequalis iigitur est,
angulus EGJ angulo EZJ. Set! EZJ angulo ETJ
est aequalis; et EGJ igitur angulo ET J est acque-
lis; trianguli igitur JOT eXterior angulus BOA ae- t
qualis est interiori et opposito ET J, quad fieri ne-
quît (Prop. 16.). Non igiturwinaequalis est ET rectae

EZ; ,aequalis igitur. Est autem et JE ipsi JE se-
qtialis; duae igitur JE, ET duàbus JE, ’EZ asque.
les suntv, utraquelutrique, et angulos aequales conti.
nant; basis igitur JT busi JZ aequalis est, et trian- t
gulum JET triangulo JEZ aequale, et reliquus an- I
gains EJT reliquo angulo EJZ aequali5’(Prop. 4.).

Si igitur duo etc. ’ ’ l - ’

Cor. 6. Quae contra a puncto extra illud perpendiculum
sito ad extrais-m basis dncnntur rectae , inaequales sunt, vel tri-
angulum scalerum efficiunt. Nsm que a tali puncto ad me-
diJm basin ducitur recta, illi oblique insistit (I. Il. Cor. 2.)
val ad alteram sui pattern scutum, ad àherum obtusutn augu-
ium efficit, unde lattera bis angulis opposite: inaequalia suint
(I. 23.). Itaqne vertices omnium trianguiornm aequicrurorum,
super eadem bnsi éonstitutorum , sur" in perpendiculo a media ’

basi ereçto ,- vel illud perpendiculum est locus seometricus, in
x
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, ’ b106 ELEDIENTORUM
JIPOT4212 zÇ’Â, I

E037 ais 1Mo süficz’ac www êpm’movoa coigêval-

2d: yœviuç ïoag du.me nozfi, nagdlbflo; é’oowm

(infinis ai eüûeîou. "
Etc 7029 (Mo E’ÜÛEIIŒS cd: 113 , FA sûâcîa épi

achrome; EZ, 1&9 éraflai: fouillas 103g Q5916 AEZ,
EZJ ïcaç infinis nowhar 2.53m), au nagdllylôç

501w a; JE TA. l -Et 7&9 mi, ënfiazlôluwm ai ’AB, FA imam-r
voâwac, in: Gai 703 Bd M91], fi 5m Id AF. ’Eu;
fisfilfiaâwaav, and avpnmu’rwoow ënè ce? Bd tuée?

navra? 16 H.
Ïbtywlvov M 7015 EHZ 1? Zmôç yw’w’a 617m5 .

AEZ au] écrié ni ânée mi dmvaaüjrlov 1,1? 17716
EZH 1) , âme 50121! &ÜÜVuŒOV o’v’n âge: ai AE, T4  

êzfiallo’pwm cvflneooüvmz 3m 102 Bd m4977. Dyck);

1) Mutant in) 7:7; haïs  xal ânevawz’oy yww’ac 127c 157:6
EZIP me; aux) lin]. ha edd. Basil. et Oxon. Peyrard. e Cnd.
a; cum qu? consenti; excmplar a Bail. ad malginem cit-1mm,
habet brevmrem lecuçuqm, quam m lcxtu dedunus,  

qué ahi 811m: vertices omnium uiangulorum aequicruturum,
que: super hac basi constitui pensum. v  

Cor. 7, Si recta angulum trianguli alicuius biscoangop-
positae basi est perpendicularia, triangulum illud cri: «gnian-
mm (Ï. 25.).

nana primamfiuius libri pattern autequam ralinguainus,
monendi videntur lemmes, quam plurimas adhuc ad cas, quaç

’hactçnus tractavimns, propositiones pertineptes observationes

’utilissimas reperirijn Append. 2. ains, quam supins citavimus,

harum  rerum studiosum poenitebit. A l
PROPOSITIOXXVIL oOb;s. Anguli ütemi (ai êyaüà; rama) in’liac pronosi.

Chrestom. Gèom, Hauberj, quels attente porlegem neminem
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PIE o P 0 s 1 T I o xxvn. mg. 44.)
Si in duas rectas -rçctalincidèns alternas angulos

î aequales inter se faciat, parafiela arum; inter se rectae.

In fluas enim rectos 11E, TAlreçta incidens EZ,
alternes angulos AEZ, EZJ aequalleg inter se faciat;
dico ’parallelam esse AB rectae F4.

4 Si enim non , productae AE, J , convènient
vel ad Bd partes, vel ad AF; producantur, et con-

veniant ad B41 partes in H, l  
  Trianguli îgitur EHZ exteriOr angulas AEZ ae-
qualis pst interiogi etlopposito EZH, quad fiel-ï ne-
qujt (Prop. 16.); non igitur AE, TA ptoductae con:
venient ad Bd partes Similiter autem ostendflur

tient primant cocufiant. Sunt autem illi "Sun, qui, Ci recta
aligna duae taccas sécet , e diversis rectao secantis partibui, 11m:

ad unam duarum, que a!) eà secantur, alter ad altcram con-
stituuntur. Et quiderfi anguli allemi imemi vocantur, si Liner.- 
que est ad partem interiorem duarum rectarum,’ qua. ab dia.
secantur, ut hic’anguli AEZ, JZE, val BEZ, I ZE , et de bis .
soli: apud Euclidçm sermo est. Sil) autem, reliquis conditioc

. nibus manentibus, aï; uterque ad partem exçernam rectqrum,
gnan seçantur, tum angulit alternî extenli audiunt v. c. 4E4,
EZJ, Val 1113B, IZM. Caeterum etiam si anguli alterni ex.
terni ’fuerint aequales, au: .(Prop. 25.) duo çxterni ad eul-
dem panes seçantis aequales funin: duobusirectis, consequetur I
parallelismus rectarum, quae in gsècantur, quad Pou Produit:
nota: Isaac; Monachus in Schol. ad Euclid. libr. VI. prions.
Proclus adhuc observat, supponefe Euclidem recta; in eodem
plana positaâ. Cf. (fiera ad Defin. 7.

Cor. 1. Si in figura quadgilatera. ABFJ (Fig. 45.) huera.



                                                                     

7108 ELEMENTQRUM
87) 06771197706707; ,* 6’77 oüâè 3772 un? AN aï 0è m1 [M]-

ôt’zeea cd p.597; qvpm’flïo’vaat, 7501905117110! e100 7m-

9151177105; (fou 307W 7; 11E 177 F4. ’EoÊv dieu de
(1250 aux) 1d 157k.

IIPO TA 215: m]:
’EoËv 452g (Mo 56051129 eüôsîa 31777137701100: du!

3:77:39 .ywvüxv ri 37161; and dmvawiov mati E771 ni
«du? lut-’97; î’anv notfi, aï très ëwôç aux) 3711 me? mini

[4597; ébahi âgüuîg ïaug 77077? V nagd11771oc ê’oowau

(111751ng ai 6606m. . 7
  Etc 7&9 J150 sûôsz’œg étois 24E, TA é’ÜÛcîïd âp-

1159070an EZ Div 3nd; 707711047! trial 157:6 [NIB
177 57’769 and (ivtemwt’ov mi êni me? «11’703 11,197; 4)

yawls: ïy- 15m; ,HOA i’om’ nazeizw, flic 8776;; and
37:1 ni «du? péon 7029 15716 B179, H04 0210117 69-
0m9 ïaag’ 157w, au na9d1177169 1501:1! 7; A5 77? 1U.

aEmsi 7&9 1’077 émir 7; 41776 EHB 7,176716 H94,-
l me: 7; and EHB «a? 47716 A119 3m27 un], nul 7;

6nd AHG 02’902 7?? 757:6 H04 émir je)? ml ,et’ow
57071102,’ 77019051171109 02’904 50727! 7j A]? ni 12].

1100.77», 575,61 ai 17716 BHO, H04 011017! 69190:2; "

ioda Jîoiv, sial âè and ai Ûnô ÀHÛ, 3H6 (111017!

1) Ùerba un) in! ni «Étui p.391], qua: Poyrard. accutlu
Codicem a expunxerat, et qune in edit. qnoque Basil. 410-.
sunt, ex edit. Oxoxi. restituimus. Eadem verbe: in ipso enun-
dam topos. saquent» dcsunt m cod. a, ab: minet: arum
Peyrar . ’ea retinunt. - I
oppositajequalia sint, Vnempe Ale’d, AP;BJ, arum eadem
etiam parulie]: ex I. 8. et I. 27.

Cor. 2. Parka, si «(B-:121, et PdeBIÏJ, erit, 0b
BI’ communemi, ex I. 4. etiam 441’754, et un: dB, 1,74,

. quam .41’, Dimanche (l. 27.). 1
I
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neque ad 41”; que autem in neutra’s partes conve-

niunt, paralleJae suntv (Def. 35.); parallela igitur est

4B rectae T4. Si igitur in duas etc. 7

P B O P OS I T I O XXVHI. (Fig. 46.)
Si in duae rectas recta incidens exteriorem angu-

lum interiori et opposito et ad easdem partes aequa-
lem faciat, vel interiores et 1ad easdem partes duobus
mais aequales faciat; 7 parallelae emnt inter se rectàe.

In duae enim restas 4B, T4 recta .incidens :EZ
exteriorem angulum EHB interiori et opposîto et ad
easdem partes posito.angulo H94 àequalem faciat,
vel interiores et, ad easdem partes ipsos 3H9, H94
duobus mais aequgles; dico tparallelam esse .413 re-
ctae T 4.

Qüoniam enim aequalîs est EHB angulo H94, 1
aed EHB’ angulo 4H9 est aequalis (Prop. 15.), et
11119 igitqr ipsi H94 est aequalis (Aï. 1.); et 51311:
alterni; parauela igitur est .43 ipsi 1’4(Prop. 27.).

Humus, quoniam anguli 3H9, H94 duobua
rectisîaequales sunt-, sùnt autem-hâguli 4H9,7BH9

Cor. 3. (DeniquE, à ABI’:BI*4; et Al’BdBA, cri:

0x1. 26. AIL-.421, et 41:54, et tam 4B, f4, quam 4P,

Bd palanche (I. 27.). I I
PROPO-SIITIO XXVIII.

. Obs. Dnae conditiones, e quibus hic recta; patafiolas
assa concluditur, reducuntut ad conditionem propositionis
praecedentis. Generatim trempe tres hac conditions, ut fa-
cile pater, in a à: iglvicem pendent, ut unifia canula-sine 7re-

â
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.o’pôuîc ïaar al âge: 6716 4H9, BHG cette 717:6
BH9, H94 î’oou eim’w. Kowâ dwygfioûa) 7; aïno.

3H9; 1om7i taïga 7j 6nd 4H9 1oz7tgî 17; 67:6 H94
écru i’mr ami eiaw 271111015. 77429051177109 0791: émit!

7: ABfrfi T4. ’EuËv âge: dg (9’60 and ni ibis.

IlPOTAZISIxo’.
t11,53; si; na9u11q51ovs wôsiçc 6150610; épui-

ntoutm m’g se 3714211725 yœm’ac ïaaç &11qi1mc notai,

and mimi 374769 zy’ ëwôs nais dnsvawlz’ov, and ênï ’50?

«1&2 pipo; ïoml, ami mis êwâç ami in) ce? cake? p.791

611017! ôeôaîçri’aaç. .1 e
El: 7029 mea117j1ovc daube 742c 43,, F4 56-.

mm lpnmtézw 7; EZ’ 157w, au maïs ce ëva11oîë

fonda: nie Ünô 4H0, H64 î’tmg muet, au! 77540
87:76: yaWIow "à! 6nd EHB 77; êwôc ami 05773710772-
n’otl «a! êni ce? afin? 776’977 tu? 75776 H94 111777! , au),

ulc Ewôg «aux; au; 705 mima? M597] 7&9 6nd 3H9,

IIB4 ôvoiv 69190729 ïoag. 1 ,1
l

e

liquis locnm habere posait. Caeterqm poteur etiam Prop. 28.  
iminediale demonstrari , similiter ne Flop. 27.

,P’RÔPOSIÎID XXIX.

Obs. In hac proposition, que conversa est duarum
praecedentium, ptimum adhibetul: notum illud àxipmn mulon
cimum, fil, ut alii volant, postulatum quintum. Quoü.
qujdem, quamvis velissixnum, baud amen neque petspicnum

I esse ne.teliqua Euclidis axiomata, in. ut omnibus, qqibn’s

l

immtelcat, surim, etiam sine ulla illùstratione, assensum
quahi extorqueat, plerithe crames fatentur. hm Proclus circa
postulatum illud quintnm manet: ,,esse potins theotemn mul-
ti: dubiia obnoxium, unde et Ptolemaeus illud libro singu-
Jui (lamenta-are tentaverit, et plum’bus dofinùionibuc ne theo-



                                                                     

duobus restiez aequales ;’ ergo 4H9, B119 ipsîs 3H9.

LIBER PRIMUS.. l 111a

e H94 ,aequales sont (Ax. 1.). Communie auferatur
B119; reliquus igitur 4H9 reliquo H94 est neque-
lis (Ax.13.)t; et sunt alterni; par-alleu igitur est .43
rectae F4.(Prop. 27.). Si igitur- in duas etc. 1

up a o p o S’I T 1 o roux. (Fig. 46.)
. In. parallelas rectas recta incidens , etlalternos au-

galas aequales inter se fuit, et exterioreni interiori et
opposito et ad easdem partes aequalem, et intefiores et .
ad easdem pattes duobus rectis aequales.

In paraHeÏas enim rectas 43, Ï 4 recta incidat
; dico eam alternas angulos 4H9, H94 saqua-
les Patate; et exteriorem angulum EHB’interîori et
opposite et ad easdem partes 1194 aequalçm, et in-
teriores ad easdem partes BH9, H64’duobus mais

aequales. l A l - I * 1
l a

I L H 0
temaubus sa eius .demonstrationem opus esse, et prépositio-

. nem conversam (LI 11.) Euclidem demoumavisse. 7 Forte.
quasdam eo deceptos hanc proposidonem postulais. annume-
rare, quad, si anguli fiant duobus rectis minores, rectarum r
ergs se inclinatio et concursus par se paters videàtur. au
recta contra 1105 Geminum monere, peritissimos geometrise
magistros api-accipere, probabiles opiniones abuse [dehors ab
huius scientiae ratiocinüs. Et Aristoteleni diacre, asque ab-
surdum esse, ab oratore demonstrationem paters, et a gno-
metrà persuadai sibi pati. Et Symmiam apud Platonem in
habere: qui a verisimilibus demonstrationem petunr, ces va-
nos ingeuio esse scia. Atque xrectas, si anguli sin: duobus
rectis minorés, ergs se invicem inclinarî, verum quidam esse

’ ac necessarium. Limas autem magie magisque ad se inclina-



                                                                     

112 ennmenronum
Et 7&9 daguée 307w 75.76776 4H9 c7? 6716 H94,

pic aérait! pslÇmv émir. "Emma pelain! si «inti 4H9

"je 6nd H941). Kant?) noocxsioôw si 6nd BH9’
et dans 6nd .4119, Elle un! 177761 BH9, H94 psi-
Çaw’ç slow. [fluai ai mimi 4H9, BHG chair n’o-
0aîc insu sials" ai ripa 157mo BH9, H94 duo o’gôoîr
ê1doaove’c eiaw. - Aï ds J75 3141006751177! æî d’un 690057!

ùfiu116pwut de (instant! 011777277710va ai 0790: 4B,
T4 êufia116psmz sic (instant! avpneamîwav miasm-
aincomn 6è, d’un? sa naçu1177’1ovg misois ânonnâm-

oôx dans s’immiç leur 7; and 4H9 si 6nd H94’

in: 59m 1’ . v .
e 1) Edd. Basil. et Oxon. liabent: leur [45151077] 616.4119.

la! in! [nigaud s’unir 1; un!) 4H9. Nos cum Pcynrdo secuti
sumac lelclionem breiriorem cod. a. I

tu. si producantur, alicubi cancanera, verum quidam esse, .
la non necessafium; niai quia tationibus démonstret, in rectis
id verum esse. Esse enim quasdam linons in infinitum-qui.
dem propius ad se acœdentes,- nec tamen concurrentes; id,
quamvis incredibile yidcatur, verum tamen esse, et in ’aliis
liueis in observatum. Unde dubium orin, nonne et in remis
verum esse posait, quod verum si: in aliis lineis. Quod ante-
quam par demonstrationes refutatum l’sit, menti molestiaeqquid

afferma. Quum praetcrea dubia, quae circa concursum enrum
rectal-nm prolan sint, satis sint speciosa, praestare sans, ists
sellent probabilia, nec rationibus inuixs, bis libris excludere.

v Patate itague, demonstrationem quai aparterefl. Similes
aliomm querelas hic omitto. Ncc tamen deiuere, qui Eucli-
dem baud absurde defendi passe, aut eius praecepta mode
aligna illustrations opus habere putarent, e quibus eminet
VVallisius (Opp. Mathem. T. Il. pl. 668. sqq.), de quo infra
in Examen adhunc looum. Quidquid ait, cru surit quam
platina tentamina hanc quasi lacuneux explendi, de quorum



                                                                     

Liman PRIMUS. 113
Si enim inaequalis est 4H9 angulo H64 ,1 unue ,

corum maior est; sit maior 4H9 angulo H64. Com-
munîsîaddatur 3H6; ergo .4119, BHe’anguns BHO,

H64 maiores sunt. S’ed 4H99 3H9 duobusiectils
aequales surit (Prop. 13.); et igitur 3H9, H94duolms
minutes rectis qsunt. Rectae autem a minoribus quam
duobus rectis productae in infinitum cancanant (Post.
5. vel 11x. 11.). Ipsae igitln AE, T4 productae in
infinitum "concurrent; non autem canaux-mut, quia pa-
rallelae ponuntur; non igitur inaequalis est ÀHG an-

gulo H94; aequalis igitur. "a
piaecipuis ad finem linius libri disseremns. me lùfficiat mon ,
mare, omnes,. "quae nom-am hanc prsecedunt, propositions!
et pariter I. 31,, sine. illo axiomate demonstrari, et normalise
etiam alias e sequentibus, est quam plurimam reliqiuarum para-
rem inde derivaii, aride, quam lare res psteat, facile P’efsgio

«mur. I icro r. i. Quodsi in figurapsrall’elogramms ùnus mgulùs

rectus sir, erunt omùes ratai. Mita in: sa recta secansïdu’as .
parallalas perpendicularis sit ad unam arum, exit etiam
alteram perpendicularis. (E Pfleidereri schedis, unde et multi:
in sequentibus, v’eï ubi non camper enfiellas montrerimus, de:

sumta saut.) i I ,(3017.2. In amuï patailelogrammo auguli eidem labri
adiacentes simul sIumti aequales saut duobus mais.

.Cor. 3. Renta 4B (Fig. 47.) q’uae mm duarum parsi:
lelarum ET, 4E, cum quibus in eadem plana est, «est,
etiam alteram secat. ,Ducatur enim ex p’uncto quocunque Z
rectae 41E recta 2B, critque (I. 29.) EZB-l-ZBI:2 mais,
laine nua-23.46! rectis, sdeoque 3.4, .43 concurrent
(Ax. 11. vei Post. 5.).

Cor. 4. (Peletarii) Si duae racine, quais d’une paraiie-
las secant, ad .unum inter ipsas nunctuxn coieiiut, duèsqne

r 771 V:



                                                                     

114 ’ Juanauronuu
une: a; and Allô 7,; and EHB 301110 me un:

bi" 6nd EHB taïga fifi 177:6 H941 3m27 à»).

Kolwi agooueîgâœ a; à"; BHO’ ai J942 à"; EHB,
3H6 mis 17’756 3H6, H94 l’au: chiai. ’AÂÂoÊ ai

17m; EHË, BHO 00024! ôgûaîç Îoou etoi- au) ai 15716

3H6, H94 59a 300w 690cm Tout daim x11 Jeu
u’g c039 ndçalloilo’vg nul in? égaie.

L H P 0 T A Z I 2 1’.
Æ vagi 0461:3? 51349843: napéllyloiuaî 452.1.6le du!

stagdüæjlm.

"Eau; étaient caïn!" AH , Il 1?; EZ 71429051111710? ’

lira), au mû 7; AH "57? T4 inti 91119451171109.
I ’ ’Epmmémw 7&9 si; «1524i; «Maïa a; HK. I
n L: Kaë guai sis naçaÂÂrjlovc eüûez’aç aïs 1B, EZ

cüfieîœ fipnén’npnw 9; HIC, à»; taïga 7; 6nd L1H6 177

67:6 1169Z. ÎIoËÂw, êmi .529 flic napaüæflovç de

chiards EZ, F1 eûâsïa êpm’nwœuw q; HK, i017
"30ch! 1; 15m; HGZ 1?; 6716 HKJ. ’Eô’elxôq 3è zani

6716 AHK 7?? 6nd H62 fin]. Kari 7; 477:6 AHK

l

anghÏos alternas aequales fècerint, àut anguium externum

aequalem intemq opposite ad eadem partes, zut duos internas
ex alterna: parte aequales! orant istae duae rectae in (lire-s

. ctum , veI in unam lineam coïncident. Hàec propOsirio, grue
est COÎIVCIJSSI I. Prép. 29. .shmto contraria facile apàgogice de-

moùottatur. . Ï VC612 5. Si e «imbus rectis 13,3? (Fig. 48.); quae in
puncto B convçniunt, une. quidem 4B alii :18, altem autem’
Br alii y: parallal-ae sint, sin: autem ou), ye in eadem plana»
in que et AE, Br sunt, çonVenierit etiam ou), 75 sa!) anguilo.
aeqnali angulo ABI’. Quum enim Br, ysy paraHeIae sint,
recta .48, qua: ex hyp. Imam cal-nm B1Y scat, secabit etiam



                                                                     

Imam! Humus. . .115
Sed AHG angulo EHB est aequalîs (Prop..15.);

et .EHB igitur angulo HGA est aequalis. I
communia addatur 3H9; ergo EHB,”BH9 au;

gulis B116, H94 aequales supt. Sed EHB, 3H0.
duobus rectia aequales sunt (Px-op. 13.); et BHO,
H64 igitur duobua mais aequales sunt. Ergo in pa-
rallelas etc.

P n o P o s x T 1 o xxx. (Fig. 49.)
Quae eidçm rectae parallelae cum, ét inter se 8mn

parallelae. -Sit utraque rectarum AE, TA rectae EZ pàrallela;
dico et 113 rectaè TA esse parallelam.

l Incidat enim in ipsas recta d «.   .
Et quoniam in parauelas rectasVIB, EZ recta in.

cidit HK, aequalis est AHO angulo HGZ (Prop.
29.). Rhum quoniam in parallelas r’ectas EZ, T41
recta incidit HK, aequalis est HQZ ’angulo HKJ
(Prop. 28.). Ostensus est autem et AHK angulo

110Z aequalis; AHK. igitur angulo HKz] est aequa-

alteram 75 in puncto aliquo Ç (I. 29. Cor. 5;) . erîtque 3:7:
ABI’ (I. Parîter, quum JE, au) parallelae sint, recta
7a, quae,-nt ostendimus; "clam dB mon, aecabit, etiam ou,
in puncto aliquo fi (I. 29. Cor. 3.), eiitque angulus apr:
BÇyder (I. 29.). Bodem modo ostenditur, up et Br pro-

.ductab se invicem aecare, lulde pater, dari figuras parallelo-
gammas (Def. 35.). Praeterea ex hoc Cor. et I. 27. Cor. 1.
manifestum est, quadratum, rectangulum, rhomlllum et rhom-
boïdal esse parallelogramma (Bof. 50-53.).

Paorosxàlro xxx.
O lu. Proclul nom, rem codera mode demonstrari poue,



                                                                     

HG ELEMENTonuM .  
figez 17? 15m3 HKJ émia» i’mr un! du"! éraflés. Ira-

çoËÂlillog Jeux 3012s! 4; A3 fifi F4. Ai &ch 111i afin;

détela; mati To? fiais. . *
, 11130 TA 21,2 au:

1h19 mon? âofiéwrog amadou 1), wfi 120081011] «Malt;

  nugvïllæflmv Àeüâeîav jgapmiv oîyayeîv. l
"E0110 16 ph! 0019351! (musical Œô A, 0; 8è Jaô’eîaœ

adâsîa 9; BIn ôeË (M, (ho? mot; A omcs’iov, 1,15 BI’

815.9519: nagdlbjlov cüâeîav yçuuyæiv dyaysîw.

.EiÂæj’qnfiœ èni Mis BF ivxôv (musical 16 A. and

Eneg’aüXÜw a; AJ’ and ouvedzdïœ floris fifi .411 86-

ôsn’ç, mi 197 n96; mini amositp un; A, T75 127:6 AAF
7mm? î’ay a; 6nd JAE’ ami êuflsfllrj’aôœ Ën’ afiâu’ar

zig Ed Eüâçîa AZ. ’
h Kir) (Fini sîg (Mo 5619517059 7029 Br, EZ E’ÜÛ’EÏOÉ

êpm’nzovcu A4 1d; êwaMoËE yww’ag flic 0nd EAJ,

A41" l’au; «influa amome, naqoiuqlog (2’904 émiai

7; EZ m7? ET.
du)? c017 doâe’waç 07909 ("msieu 106 14, 1?; 604

0&on 360ch; ni ET 91049021191109 5130m» ygupp’r)

6mm fi EAZ’ 57559 è’à’ez nanisai. -

1) Cm]. a. addit: 3 la; in.» in) «6117:.

quamvis recta EZ, quae duabus reliquia pataude ponitm’,
haud intermedia intaillas, au! extra un’amque posita fuetit.

P-ROPOSITIO XXXI.
O’b s. 1. Punctum damm in situm esse debet, ut recta

data étiam producta non cum eo conveniat, quod notant Pro-

clus et Clavius. .
. Olbs. 2. Alia ratio ’problema 110c solvendi patet’ex I.

27. Cor. 1., ubi, si (Fig. 45.) pet A ducenda si: parauela



                                                                     

V

1.13m: PRIMES. Il?!
lis) et sunt alterni. ’Parallela igitur est J43 ipsi T 4
(Prop. 27,). .Quae igitur eidem rectae etc.

P a 0’ P Os I T 1 o XXXI. (Fig. sa.)

Per datum punçtuïn, dame Pectae parafielam re-

ctam lineam ducere. . ’ l u T !
Sit quidam datum puncium A, data veto recta

ET; oportet ’igitur, par A punctum, recfae BT paq
rallelam rectam lineam ’ducere. ’ y

Sumatur in BT quodlibet punctun: A, et iungatur
A4; et constituatur ad .411 rectam, et ad punctum
in ea A, àngulo AJT aequalis àngulus AAE (Prop.
23.), et producatur in directum ipsi EA recta A2.

Ët- quoniam in duas rectas ET, EZ recta inci-
dens A4 alternos angulos EAA, 11411 aequales inter
se fait. parallela est EZ rectae ET (Prop. 2.7.).

Per datum igitur Tpunctum A, datae rectae ET pa-

. y I .rallela reçta linea ducta est EAZ. Quod oporlcbat
facere. T
rectae P4, Iumto in 114 punclo quocunque F, desnriptisque
ex A, 1’, radio eadem ’quocunquc circulis, posterior rectam

T4 secabît in puncto aliqno d, e quo dqinae circulis radip
.417 descriptus intersecabit circulum ex Adescripmm in panera
B, ira ut ducta recta A8 patafiola si: rectae T1.

C01).- Non plates nua recta Par idem. punctum eidcm
recta: parallalae duel possunt. Ducantur enim, si fieri p -
test, duae uni eidemqne. tectac palanche; erunt itague (I, 30.)
et ipsae ihter se pal-anche, quod, çumczse in punch) cliqua
accent, fieri naquit (Dcï..55.). ’

x
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IIPOTAZIZ w;

IIawôg æptyaîvov puis 1:52! nlwpaîv "cocufia;-
051’0779, fi. ëurôg zaouia 0092 une 63’169 and dasyur-

rIov la?) êtm” nul al êâfltôg 1017 glycine qui; 1071W
60027 690M: îacu Éclat.

PPOPosrTxo xxxtr.
Obs. 1Proclus. rcfcrt, Eudemum Peripntetieum ad Pytha-

gorneqs 1min: lheorexmtis inventionem mon... ’ Alias etiam
demonstrationes exhibe: Proclus, quibus prîmum proposidonis
par! postefior adstmitu’r , et exinde par: prier derivnuu. De-
monstratîonem immediatam, non adhibita parallçlarum theo T ,

exhibera tenuvit Thibaut., de que infra in En. I. En autem
bade propositio consequentiuum longe fertilissima, quarum
praecîpuae ex Proclo, Clavio, Tacqueto, PBeiderero maxime,
chique -desumtne lue fera fuerint.

Cor. 1. Conversa quaque valet. Nempe, si 0133.61.)
mgulus aliqlvî; exterior JFJTad triangulum fliquer! «(palis ,,
si: duobus trianguli angulis internis oppogitis BAT, JET si.-
mul sumptil, cri: recta FA racine BI’ in directum. Brun:
enim anguli PIPE-44m aequalel tribus exigu": trianguli
ART i. e. exehac propos. duobu: mais, aide Br, P4 in
directum erunt (I. 14.). . ’ ’ T

C o r. 2. Omnia triangulneanâem Ingulomm summum habent.

Cor. 5. Quodsi âne anguli unius trianguli singuli en:
lima! sumti àequales du: duobus magane alteüqh lrianguli

A singulis au: simnl aumtia, renia: etiam angulus priori! trian-
I guli aequalis est tertio mgulo pesterions trianguli: ,et contra,

ni duo triangula unum anD
eulum aequalem habeant,, jaqualis

- . V æ» enim en: rehquorum summa. T
Cor. il: Si in triangule aligne daü sin: duo anguli sin- .

gulatim, au: sima] sumti, dans est edam lardus: et, ci .
lupus dams est, data est reliquornm summa. ’

Cor. ’5. Prbut nul-13 engluas trianguli reclus, qui: ob-
tusns, au: acarus fueüç,.lummq relfquorum aequalis, au: mi»



                                                                     

.» Luenlpnimus. e t 119
PROPOSITIO XXXII.

Omnis trianguli une latere producto, exterior an.

I .
gulus. duobus interioribus et oppositis aequalis est; et
interrores manguh tres anguh duobue nous aequale’o

sunt. ) » ..I

nor,- au: amaior recto erit, et vice versa. .Et unusquisquo
trianguli alicuins langulus recrus, aut obtusus, outlacuuu
exit, prout duo reliqui simul ipsi aulnaies , a); minores, un:

maintes eoŒuerint, et vice versa. ,
Cor, G. Trianguli aequicruri data une algide dantur

etiam reliqui. Quum enim (I. 5.) anguli ad basin aeqqales sint,
mit, .dato une angulôrum ad basin. alter ei aequalis, et ter,-
tius ad verticem augulus datas cric (C0134), si me primum
dams fuel-il: angulus ad verticem, data crin. reliquornm oumma
(Cor-.40, amie, quam sint’aequqles (I. à.) Paritçr singuli dan

erunt. .Cor. 7. Front angul’us ad vertieem trianguli aequicrnrî

fuerit rectos, zut. obtusus; aut: acarus, quisquè reliquorum
val activant) exit dimidio recto, vel miner, in! maior dimidio

recto. . l ’Cor. 8. In quovis trianglrlo aequioruro utervis angulus
ad basin erit dimidius anguli externi ad verticem.

Cor; 9. Trianguli aequilateri quisque angulus eificit ter-
tïam partent duorum rectorum,- val dans tex-lias reçu.

90:. 10. Si in triangulo aequüatero ex vertice demi:-
tatur perpendiculum ab basin, duo orientur trianguler rectdn- l
gala, quorum anguli, practer rectum, alter reniant partem
tecti, alter dans tardas reeti efficit. Hinc" pater ratio! augu- I
lum rectum in tres partes negundos, et .deinde bisecando (I.
.9.) in tex, .du’ddecim etc. partes aequales dividendi.

Cor. 11. Si in .triangulo aequicruro JET (Fig 52.) al-
terum crus X8 ultra verticem producamr, naquedum (Il fiat.
:JB, et iungatur 21’, erit anguhu 4P!) tractus. 0mnes
enim anguli trianguli 31141:2 remis, a, ob JET-:1113,
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’Etne) tot’ywvow 16 ARE, and nçogeuflsflbj’sâw

mîtes? ,m’a schupo? à BT ëni cd A 16’701, du êuïôg

foriez 6nd ATA 7m; étui tous d’un) taie âwôg aux!
dmwawiov mi: Ûàô T113, ABT’ aux) (xi and. un?
1597954100 Œgeîg yowc’at. ai 6nd ABT, BTA, TAB
ébahi 6919m; î’oau chiai. d ’

ÏHzôw 7&9, dm? - tu? camelot], mg; A]? 560612:

nugdllqlog TE. ’ ’
et 41412-44le (I. 5.), exit 4113.9413; i. e. 4’173 hm
lumma dimidia, adeoque aequalis recto. Hinc. facile patet
ratio, ad rectam Bl’ in puncto ipsius I’ extremo perpendicu-
larem erigendil, descripto nempe super ET triangule «qui-
latere ABI’, factaque AFAB, et ducta 4T.

Cor. 12. In qnavis figura rectilinea (Fig. 55.) cuius sn-
gnli omnes extra; fignram vergunt (angles saillants), ut itague
versus partes interior’es [igame concavi sint, omnes anguli
eimul effioiunt bis lot rectos angulos, demtis quatuor, qnot
figura habet latent vel angulos, vel, si figura habeatkn lutera,
omnea anguli simul efficient (2n44) sngulos rectos, vel (n
HHZXQR, si R rectum denotat. Nempe in omni tali figura.
v, c. ABI’JEZ’ ab-uno .135qu quocunque A ad reliquos au-

gulos omnes, exceptis duobus ipsi Proximîs, duci possunt
recrue divers» a luteribus figurae,-quàe figuram à: totidem
triangule divident; itague, si figura babet n angulos, Proveç
nient n-.-2 triangule, et, quam summa angulorum cuiusque
trianguli si: :211 cri: summn omnium istornm angnlorum
:(n-2)X2R. Ita v. c. in quovis quadrangulo summa an-
gulorum eût :411; in quovis pentagone :611; in qu’ovis
hexagone :811 etc. Est haec propositio iam apud Proclum.
Conversam quoque, nempe, si anguli quotcunque, quorum

’. numerus :nL, dati sint, sitqus eorum summa :(u-.-2)X2R,
construi fosse figuram rectilineam’n laterum, cuius angldi
aequnles sint datis istis auguüs, demonstrat Develey, Elem.
de Géom. Append. ad Livr. Il, 5. 45.



                                                                     

Lissa PRIMUS. 121
Sit triangulum ABT, et producatur ipsius Boum

lame ET in A; dico exteriorem angulum .412] ac.
qualem esse duobus interioribus et oppositis T AE,
ART, et interiores trianguli tres abgulos JET, ETJ,
T18 duobus rectis aequales esse. v

Ducatur enim, per T punctum, rectae AB paral-

lela TE (ProP. 31.). I . 1
Cor. 13. Quodsi igitur in quadrangulo tres anguli rch

fuerint, vel saltcm summam trium rectorum effecelint, etiam
quartus reculs erit, et contra: si nous recuis sir, summa trium
reliquorum simul tres rectos officier: et, si in quadrangulo
duo anguli simul duos rectos fadant, facieut etiam reliqui

duo simul duos recuis. . - . t VC or. H. Quodsi veto (Fig. 54.) nonnulli 115mm snguli
introrsum vergant (angles rentrans), in tamelr, ut nullum
figurae latus plan duobus a reliquis lalel’lbus- accent, etiam
talis figura i’csolyi Potel’lt in rot triangule, demtis duobus,

quot figura latera llabet, e. g. si figura n lutera habeat,lin n
--2 triangule, et summa angulorum liorum triangulorum pl;
tirer efficiet (il-2))("3RL At observandum est, 110mm trieur.-
gulorum summam intrare angulos illos gibbosî s. introrsum
vergièntes, sigujdem angulosîeos dicere velis. Sensu enim magie

.solito angulus vocatur ihclinatio duarum rectarum ex sa parte, "à
que miner est duobus rectis. Quidquid ait, si angulos hos
gibbons numer’are,velis, cric adhuc summa angulorum interno-

rum figurae, :(u-2)XZR. Quodsi figura habeat N augulos
gibbos A, B, C etc. adeogue praeter e08 n.--N augulos con.
sucra sensu sumtos, vol concavos, quinque angulomm gib-
borum’ habebit alium ipsi contiguum, extrorsum vergentem,
solito sensu sumtum, A v. c. liabebit angulum contiguum a,
B angulum b, etc. ira ut AzdR-a, B:4R-v-b etc. .adeoquq
A-f-B-i-C . . . . . (quorum numerus N) :4N.R-(a-I-b-I-c
, . . .). , Ian), si. summa angulorum concavorum figuras au.

I
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Karl âne! nagdllnldc dans! a; 11E 1;)? TE, and

dg minis âpuéurwuev AT, al êvalldë yowiou et!
157:6 BAT, XTE i’oas éliminas du». Hamel, final.
naçéüvyldç êth si AB (se? TE, and, si; mimis 3p-
m’nfthesl 560610: 1; BA’ si intis ruade: 9; 13916 ET A

12’011 5011 tu 341169 nul dnsyawt’ov 1,1) 6756 ART.
’Edsz’xân 8è and si 6716 ATEÆfi 6716 BAT ïtnr 5.1.1]

i taïga si 477t6 .4121 ênzôc ywm’u un] ’ètrtl dual tout: .

31116.: ml ânevawiov zizi; 67:6 BAT, ART.

qualis ait engulo S, erit S-l-A-i-B-i-C .- . . . . :(n-72))(2R,
sdeoque S-I-4N.R---(a-i-:b-l-d . . . . .) :ZnR-IIR, val S-v
(s-I-b-I-c . . . .):2nR--(N-I-1)4R, i. e. summa angulorum
concavorum figurine superabit summum angulotum gibbis con-
tiguorum, duobus rectis rot vicibus sumtis, quot figura 1s-
tera babet, demtis quatuor mais una vice plus sumtis, quam
anguli gibbi adsunt. Hinc cousequitm, si fuer-it 11:2(N-4-1)
fore (S:s*b-f-e . . . ut, si figura aliqua quatuor latere ha.
buerit, adeoquc n:’-’i fuerit, et uuus in es angulus gibbus sic,

(pluies enim tum gibbi esse nequeuut) erit 5:4, quod etiam"
ex figura facile patet. Quodsi unum latins, plus duobus e re-
liquis intersecet, figura implicatior vix diacre permittit, qui
anguli iuterni sur exterui vocari delieant, neque res taud est,

ut ei iam immorari licest. l ,Cor; 15. Si in figura rectilincn, que ’angulos gibbos
mon llabet (Fig. 55.) unguis lutera lignine producantur ordi-
natim versus easdem partes ,L omnes ’anguli externi acqualesl
emut quatuor rectis, quicunque si: numerus latemm figura.
Nain quilibst extemus cum ipsi contiguo interna aequalis est
duobus remis. Omnes igitur externi cum omnibus internis
bis xot mais sequales sunt, que: figura latere habet. At in-
terui soli (Cor. 12.) bis lot rectis, quot figuntlatera habel’, A
demtis quatuor ’reçtis. Ergo anguli externi simul aequantur
quatuor rectis. (Est etiam luce propositio Ptocli.)
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Et qùoniam paraueia lest AB rectae TE, et in

ipsàs incîdit AP, alterni anguli BAT , JTE sacqua-
les inter se sium (Prop. 29). Rursus, quoniam para]-
lela est A]? rectale T E , et’in ipsas incidit recta EJ,
exterior angulus E121 àequalis est interiorî et opppsitt)

.4314 (Pr0p. 29.). Ostensus [autem estet AI" E au-
gulo BAT aequalis; tolusvigitur AFA exterior aùgu-
lus aequalis est duobus interioribus et oppositis BAT,

ART. V ’ t

Cor. 16. Si figuras rectilineae aiggqun gibbos habent
(Fig. 56.), bi quidam proprie loquendo non lubent angulum
lexternum simili ration; ac in reliqnis, formatum. Unum
enim lama angnli gibbi- prod’uctum  intra figuum audit. Quodsi’

veto ad analogiam reliquorum cos  a ngulos, que: unum lama
.productum cum latere sibi contigus fait, improprie pro an-
gulis externis sumei’e velis, erit excessusràngulorum externe-

rum proprio dîctorum super.hos externes improprie dicton
nequalis duobus mais, Quodsî enim omnes litterae idem si-
guificènt, ac in C015. 14., si: summa angulqi-um proprie di-
clorum externorum, qui ad (tir-N) ungulos condavds forman-
tur, .2. angulo 2, aritque 2::(u-N).2Rè8::n.2R--N.2R-S.
Deinde, si angulf illi impmprie dicti lextemi, qui tu! angines
gibbos proveniunt uno latere proàncto, voc’entlu: a, fi, 7 . . f

, erunt a-l-fl-H’ . . . :A-FB-I-C . . . -2N:R , adeoque 2-
(a-l-fiùl-y . . . .):n.2R-S--(A-I-B-l-C .. a . .). A! ex Cor.
14. S-l-A-l-B-l-C . . :(n-î).ËR:n.2R---4R, bine 23-.
(Mg-HI . . . .L-.-"..fl . Etiam hic figutas tantum canaillem-
mua. in quibus nullum latus pluribiu quam dùobus e reli.

guis oécurrit. ’ I . Cor. 17.. Si figgra aligna tact-flirtera (Fig. 57.) in com- .
patata sit, ut dqo quaecunque lattera, quae unum latus inter
se interpositum habent, extra figuùhx ab ca lateris interpositî

.parte, e flua non est fignta rectiliucn, cancanant, angnlij
quos luce lat’era efficiunt, simul sumti bis to: rèct’os dûciunt, l

s



                                                                     

V124 annmnwroaum
Kan»; n’çoguèiofiw a; du!) APR al caïeu 6716 AFA, A

AF B quai fraie 671:6 2131", 3131,. ÎAB 1’042; dolai.
la]; ai Ünô .4134, APR avoit! ôgâaîç î’oat dab

aux! al ünô APR, IRA, TAB taïga ôvaivôgâaîg
in; 620W. Iluwôc 402’905 vçtyw’vo’u and ce? 551k.

IIP o TASIE 17’.
Ai de ïoœç ce ami InaçaMæj’Âovc ëèü un? du?

nier; ëmÇevyWovam eüôeîat, Mai «15ml aux; ça nui

nagoÊMæiloi siam.  
’Emu’iaavl’am ce nui .ana’Mnlm ai AE, T41,

tu) âmÇevyvüzwoow «151029 3m je? mirai pige] «Melon

al 14T, Bd’ 16’710, au and ai 11T, Bd î’oaz u mi

nagoïuæylol slow.   ’
’Emçeüxflœ 7&9 En

que: figura habet laiera, damât octo remis. v. c. in" ponta!
gêna duoa, in hexagonb quatuor, in figura n laterum 211R.-
bR, Formantur enim n trianguler, quorum anguli efficiunt.
2nR, a quibus si subtrahantur rqnguli figurae externi bis
amati, arum anguli illi nunc demum formata simul 2231?;
v-SR. In triangulia et qtn-h’ilateris occursus me in], ut dixi-

 7 mug, locum habere naquit. Do pentagone renllprimum de.-
Imaustrçxllit Campanus. Idem adhuc valet, etiamsï duo lutera,
que Vunum inter se, interPOIitum habent, Parallela sint.

, Cor. 18. .In lignais rectilineis, quarum omnes anguli
aequales nant, a numero latemm val angulorum facile quan-
titas um’uacuiusque anguli detel’minatur. Quum enim ,ex Cor.

12. omnes anguli sima! in figura, quae- n lattera habet, sint

I . . -2 .2Pl. 4R(11-2) . 2R. eût unusquisquc angularum :20. n) --.-.2R-’-’

Con. 19. Quum omues anguli cires aliquod punctum
coustituti simul efficiant quatuor rectos (I. 15. Cor. 3.) spa-
tiwm circa aliquod punctum fiSm’ÎS aequimgulis eundem cm.
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Communîs addatur AIT; ergo AFA, APR tri-

bus ABF, BTA, T111? aequales sunt. Sed AFJ,
API? duobus remis aequales sunt (Prop. 13.) ;1 et
ÀT B , T 13A , FAR igitl1r.,duobus remis aequales
sunt. Omnis igîtur trianguü etc. v .

P P. o p o s I Til o xxxm. (Fig. sa.)
Quae et aequales et paraHelas ad easdem pàrteà

coniungunt rectale, et ipsae aequales et parauelae 51mn

sint et aequales et paraHelae AE, FA, et con-
iungant ipsastad easdem partes rectae AÎ, B41; dico
et AF, Bd et aequales et parafilelas esse.

Iungatur enim 311-,
I

s

. . 4nîbns angulum ad hoc punctum comprehendentibus mm sal-
tem expleri poterit; si anus’istorux’n angulorum pars aliquota L

quatuor rectorum fuerit, val, si numerus n laterum talis fi-

, . (n-2) .211 n ,gurac na su comparatus, ut 4R :-T--,I val a: nu-
met-us integor. Id veto non flet, nisi si: .vlel 11:5 (ubi sax au-
5111i trianguli aequianguli i. e. aequilateri spatium explebunt),
vel n24 (ubi quatuor anguli quadrilateri aequianguli i. e. re-

nctanguli idem efficient) Ivel n26 (ubi tres nnguli hoxagoni
.aequianguli rem praestabunt). Pytllagox’icum hoc diamantin

esse ad I. 15. Cor. observat Proclus.

PROPOSITÏO XXXIIÏ.
Obs. Hac ratione paritcr ac in I. 29. Cor. 5. orienta!

parallelogramma, et quidem hic a: addita conditionne, ut un..."
. parallelogrammi lams, oui aequale est alterum ipai oppositum,

magnitudine datum esse posait.
Cor. 1. ,Recta, cuius duo puncta ab alia recta. aeque

distânt, i. e. a cuius duobqupunctis in alteram demis; per-
1

n
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K02 3nd nagdllqlo’g 101w 9,5 .41? 77’; 11.4, tu!

dg mimé; 8;.Lns’nzwusv 07’ Br, ai ëvàlldë glanda: a:

6nd ART , ETJ hm: 051.1971015: sim’v. .Kai 5m52 1’01).

30114: AI? 0:? TA, zanni dé si Br, 3:50 01) ai AE,
BIT, dvai mis T1, BIÏî’om si!!!” and mm a; :5916
ABF 701107,: ni inti ETJ î’m] 800W. Ba’mg 0’590: si

AF fleurs: ni Bd émiai, î’0è7, and 16 ART 19?):va

’09; ETJ 1917001100 ïaov étui, and ai lama! ywwi’a:
10:19 ’Âomaïç yœw’mg î’oa: è’cowou, êza’tæ’ça éuazégç:

69:? aïs ai ïaa: filevgai minozsl’yo’vow- à»; 01390: 6nd

JTE 70114:: Œfi mimi TEA. Kai âne) sis (9150 sôôet’ag
sa? A11, Bd w’Ûæîo: Élum’nzo’voo: 7; Br 1039 5110:1).135

’ywm’uç mais 6nd .4173, FBJ î’aœç dlÀ’ry’Âatg armoit]-

air nanËÂlylog 1’590: 101211 AF 77? Bd. i ’Edel’xôæ]

6è mini and i211]. Ai 07900,". 102g i’00:g and :003 éëæîç. ’

à .IILPOTAZIZ 2.6”.
T164: naguÂZqÀoyga’ypwv 1:09in 0:2 dmvwm’ov

alangui u and yww’a: l’au: âll’rflàœ 020i, nui 11’ dici-

pezgog 0:61:03 01’112: 15’qu

peudiculs aequalia surit. huit: alteri ’psrsllels est. Kim: nova
comtat ratio pet datum parlotant rectum skaï-data. parsilelsm

ducendi. ’ . ’Cor. 2. Quodsi veto duo puncta À, B (Fig. 59.) rectale
slicuius si; dia jacta P4 inaequaliter (listent, in nempe, ne
perpendiculorum ex iis in alteram rectam demîssorum unum
v. 0’84 mains ait altero 41’, rectae AE, Pl productae con-
current. Sumta. enim JszlI’, cri: ductà JE patelle]; recta.
F4, bine .48 ci parallela esse acquit (I. 51.100100.)

PRO.P0 SITI0 XXxIv.
Obs. Cire: hanc propositionem mlfltl adhnc, que vel

ex en ipsa, vel ex mania parallalogrammotum tonSJquuntur,

  .1 » - t. .
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4 l .Et. quOnîs’m patauds est AB rectae T11, (et in
ipsas incidit ET, alterni anguli ABF, ETJ aequales
inter se sunt (Prop. 29.). Et quoniàm aequalîs est.
A3 rectae T4,!communis autem Br; duae igitur
.AB, EH duabus TA,-,.Bf aequales eunt, et angulus ’
ART angulo B1121 aequalis. Basis igitur AI" basi
Bd est aequalîs, et triangulum ABI’ triangulo BF4
aequale est, et reüqui’angulî reliquis angulis aequales

erunt, uterque nitrique, quos aequ’alia latera subtendunt
(Prop. 4.); aequalis est îgitur angulus APR angulo
T Et quoniam in duae reètasAF, Bd recta in-
cîdens BIT, altemos’ angulos JTE; ÎBJsaequales
inter se facit, parall’ela est A)" rectae Bd (Prop. 27.).
Ostensa cet autem ipsi et aequalis;  quae. igîtur neque;

lis etc. t ir ,1? ado 15 o s 1 T I 0 xxxxv. (Fig. 58.)
Parallelogrammorum:’spatîorum et oripœita latera

et anguli àequalim inter se plant, et diameter ca bifz -

riam secat. .observai passant; que e Proclo, Thom. Simpson., Clavio, r
Pfleidereri schedis hue conferemus. Et in ipse quidam 111000
remanie enunciaüone notari potest, dia’metrum sanie iaarglle- ’

logramma non tantum bifariam, sed ptaecise in triangule per-
s feete congruentia dièidere,’ ut etiam e dempnstratione Pltçt-

’ Cor. 1. Dune parallelogrammi diametri’Br, Al (Fig.
60.) se invicem in 5puncto B bifaiiam secsnt ex I. 25. 0b JE
:41" (I. 34.) BdEzEdl’ (I. 290.4319213)! (L. 29.); . sa- ’

mu] pstet, esse triangule opposite! 43E, JET, pariterque

AEI’, dEBiaequalia. i I r VCor. 2. i Si pet punctum E in media diametro poaitum
(Fig. 61.)’ ducatut recta quaecunque 29, dividit iHa paralle- V
logrammum in duo. quadrilatera inter se congruentia BZJO,



                                                                     

12S nnnmnuronum
"Etna; nagaÂMÂôygappoy xmgz’ov tô’AFAB, 0:05-

pstgog d’à 0013100 3P 2.570), 5:: un? AFzJB stage).-

Mloygdmoov ai dnsvawioy 7116119611: me au: plomb:
700:: éliminas sial, sa) ET dldpwçoç mirai 81x05

signet.
’Eml 7029 flaçdlîmlôç sont: a; AB 177 FA, un)

si: M029 êfine’nzwus’u süâsîu 1; Br, ai êvaÂloËE yen-

19211, 0b sequalia triangule JE], 1T4, paritaque aequalia
*JBZ. 1E0. Punctum E centrum figurae vooare soient.

Cor. 3» Rectae JE, quae elteri I’d panne]: est,
munis puncta nequaliter ab hac distant, val omnîa perpen-
dicula a: recta aliqua in) sliam ipsi parallelam demissa sunt

inter se aequalia. I lCor. 4. Si e pluribns punctis tectse alicuius pinta ae- l
qualia perpendicula in eadem piano etigantur, une eademque
recta, pfiori parallela, omnin perpendiculomm extrema iun- *

gît. i
Cor, 5. Quadrilaterum, cuius bini oppositi anguli ae-

quales sunt, est parallelogrammum. Quum enim omnes qua»
drilateri cuiuscunque anguli aequales sint; quatuor mais (I.
52. Cor. 12.) et bini oppositi aequales esse panantur, anguii
eidem lateri cdicunque adiacentes dimidium omnium angula-
rum quadranguli i. e. duos rectos efficient, adeoquelduo quae-
vis latera Opposita ’aequaiia erunt. Nominatim itaque’ quodvis

quadrangulum, cuius omnes anguli recti sunt, est pataude.
grammum. Paritet’, si duo ’quaevis opposite latere aequinlia’

sint, figuram parallelogrammam esse,’- iam I. 27. Cor. 1. vi-
dimus. Cf. Isaac. Monachus 1. c.

Con-6. Non sufficit ad constituendam agui-am paralla-
logrammam, ut duo quidem quadrilateri latere: opposite pa-
rallela, reliqua duo autem aequalia sint, id. quad ostcudit’
Produs ope trianguli acquicruri , a cuius cruribus si utl’îmqne

ex verriers partes sequales abscindantur, et puncta harum par.

l
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i

unanimisme. " l 129
VSit parallalogrammum spatium AFAB, diameter

autem ipsius 13T; dico. .4de parafielogrammi op.
posita et latera et angulos aequalia inter se esse, et
ET diametru’m illud bifariam secue. l"

Quoniam enim parallels est dB rectae TA, et in
ipsas incidit recta B1", alterhi anguli JET. ETJ.

tinm extrema recta iungmtur, existe: figursquadfilsten, in
que .duo quidem latex: oppositararallela, relique autem op-
posite: leten sequalia sent, que amen manifeste non est ra-

ullelogramma. qCor. 7. Pariter non suEficit’ad probandum, figuram ali-
quam esse patellelogrammlun, si ostendatur, diamantin divi-
dere quadrilatexum in triangulalperfecte eongruentia, zizi en si-
mul in posita sint, ut lutera aequalis sibi invicem opponen-
tut. ’Minus igitur âccuntum est, quad Isaac. Monachus de

hac te baba. l V .Cor. 8. . At, si dans dimetri Br, Al lltera alternm
bifsriem secet (Fig. 60.), tutti quadrilaterum JET! patellelo-
grammum erit. r Erunt enim ex l. 4. anguli BAR, PIE ne-
quales , sdeoque JE reçue 1’4parsllela, pariterque 0b BAIL-r;

. 14143, erit .43 patafiola rectae Bd.
C or. 9. Date une pardielogmnmi angulo dantur alunes.
Cor. 10. Nominatim, si anus recturfuerit, recd mut "

etiam reliqui: si unus obliquas, etiam aliqui obliqui sium.
Unde parallelogramma 1*eetanguls vel obliquangulc.

V Cor. 11. Quodvisquadrangmum aequiangulum est par!»

lelogrammum rectangulnm. ’
i C o r. 12. Datis duobus parallelogtsnmi lateribus adian-

tibus dautur etiam l’eliqua. »
i C o t. 13. Si duo lutera adiac’entia pmllelogrammi "qua-

lia sint, omnia latere emnt aequalia; si duo sdiacentia inse-
qualin, relique etiam erunt inter se inaequalin. Hinc patelle-

e l q I
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m’a: ai 6nd 1.41313 BFA 700:: «infime 520W. 1708411,

3m! nagdllqlo’g sans! AF si Bd, mi si; aura-oie
àum’nrthw si Br, al hallali; simula: ai 17216 JTE,

CE... 14. Quodvis quadrangulum aequilaterum est parais
lelogrammum aequilaterum. I

Cor. 15. lAeqllilatera parallelogramma esse possunt val
’ rectangula. (quadratuni) vel obliquangula ( rhombus ),v panier

scalena parallelogramma arum val rectangula (oblongum val
q reclangulum proprio dictum).vel obliquangulaq (rhomboïdes).

Cf. Def. 504-53. V
C o r. 16. Describentur haec facile ex I. 51. dato inlaequi-

lateris uno latere et angulo adiacente, in scalenis duobus lato-
ribus contiguis cum angulo ab iis intercepto.

Cor. 17. Parallelogrsmmi rectanguli dinmetri sunt aequax
les, obtusanguli inaequales , ita, ut illa maior sit , quae maiori
ang’ulo opponitur. ’ ’

Cor. 18. Vicissim, si parallclogrammi duae diametri ae-
tquales. sint, erit illud: rectangulum; sin inaequales, erit 0b;
trisangulum, in ut maior angulus maiori diametro opponstur.

Cor. 19. In perallelogrammot aequilatero quaevis dia-
meter bifariani secat sngulos, pet quos transit; in scaleno
autem angulos imequaliter dividit, ita quidam, ut maior un-
gains minori pasfieloyamm’i lateri adiaceat, minot maiori,

et vicissim. VCor. 20. in puallelogramrdo nequîlatero duae dismetri
sibi invicem ad angulos rectos insistunt, in scaleno obtusos
angulos efficiunt, quorum acutus minori, obtusus maiori’pa.
rallelogrammi 11131:1 obvertèur, et viciesim. Prions campa-
rallelogrammum lin quatuor triangula congruentiæ dividitur,
posterions tantum duo triangule. sibi opposite: congruunt.

Cor. 21. Duo parallelogtamma, in quibus duo lattera
contigus unius cum angulo, quem comprehendunt, aequalia
sont duobus lateribus alterius cum angulo, quem comprebenù
dunt, aequalia sunt. Nominatim itaque, si lntus unius qua-
dmi saquais sit lateri alterius, aequalia erunt, pariterque in

I
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aequales .inter se surit (Prop. 29.). Rurlsus, quonîam
parallelal est AF rectae Bd, et in ipsas incidit Br,
alterni anguli ARE, 173.4 aequales inter se sunt

reliqriis. Contra verol, si unum quidem Iatus cum angulo ad-
iaceme utrimque. aeqnale sît, altemm autem lama in une pa-
raI-lelogrammo mains ac in altaro, catit etiam prias Farando-
grammum màius altex’o. n

- Cor. :22. Vicissim: lacera duorum aequalîum quadratu-

r m 31m: aequalia: aeqùalia rectangula, que eandem basin
habent, eandem etiam habent altitudinem (perpendiculnm’e
latere opposite in basin demissum); nequales et aequianguli
rhombi aequalia Imbeht lacera; si in. aequalibus et aequiangu-
lis l’homboïdibus unum Prioris Iatus acquale si: uni posterio-
ris, cri: etiam »a[tcmm prioris lama aeqnale alterî posterioris.

C or. 23. Si in uno 8115qu allouius crure 4B (F15. 62.)
sint partes Iqudtcunque JE ,’ E2 etc. aequales , et peb: puncta e
earum extrema ducantur rectae inter se pataudes, que aluni
cruri .417 in panaris Il, I, K oècùn’unt, cran: partes HI,
1K etc, pariter aequales. nDucatuI enim peu: I recta 1.4 reçue

v JZ parallela (I. 31.) quae rectam 4H in 9, rectam ZK in A
seceLI(I. 29. Cor. 5.), eritque 0b 19:41? (I. 54.) et IA:EZ
(l. 54.), quam ex hypoth. si: dEzEZ, edmnilezIzl, adeo-
que, quam praetexjea angulus HGI:IAK (I; 29. , et OIE:
41K (I. 15.),:szzx. Idem valet, si me a puncto .4
partes  aequales abscindantur (Fig. 63.). Hinc facile est re-
ctam datam in partes quotçunque aequales divideren Contra.
veto, si JE, EZ etc, pariterque HI, IK etc. aequales,sint,
sintque duae ;’ectarum 4H, EI, ZK etc. inter se parallclae, ’k
par-alléluia enim etiam reliquats; val, si partes e puncto A
sumptae 11E, EZ etc. aequ’ales sint, pariterque J1, Il. etc.
Brun: etiam ductae El, 2K paralhlae, quad facile Palet, si
contrarium sumatur. A .

Cor. ’24. Si laiera manade-flattai cuiuscunque JET] (Fig.
64.) biseceutur in E, Z, 9, H, et iungantur EZ, 29; 911,
11E, erunt in figura E2011 bina quaevis opposite latex; pa-



                                                                     

132 q L V ELEIMENTORÙM’ ,
ITBA ïacu calcinas eim’v. 4150 a?) 1913491205 2’th qui;

ART, ETJ W429 6150 yww’aç 1029 «En; JET, B114
6’001 mi; 6nd ETJ, F 1311 Z’oaç è’zowa, êxaze’ecw

ëuaïéçq, me m’a». 712.5119024! pu; ululai fanal, 1173!

- 71969 mis; î’oatg yœm’oug,’ 1044164! 0:61:54! TIJN BF’ ami

1d; lamois; taïga nlwçdg mais Âomaîg 13mg 55a, ém-

u’gow ëaaæégçc, un) très! lamais! 71»le ni Âomfi you-

au’gz’ 2’01] taïga 9; peu! AB nÂavgoÈ zgi 1U, 8è AF  

1,7; Bd, mi 17716 BAT ywm’a wy’ 6nd BAF. Kui
ËYIEÏ î’myqëmiv a; ph! Ünô 113F yww’a. 1?? 15716 ETJ,

1; 0è 6nd TEA ni 45m; AFB’ 511] 0790: ai 177:6 JE]
67.7; ni 17916 ATJ iodai à"; 3&le Je «(à I); 5nd
BAT mg; 15m3 ME un]. v - e .

rnllela. Nam ex praec. Cor. mm 1211,qu 29 parallela est
recule Bl’, Mecque EH, 29 (I. 29. Cor. 3.) inter se parai.-
Jelae erunt, codemque modo ostendetur, .E’ZJ H9 parafielan
esse; est icaque EZOH paralldogrammum. Habet hoc theo-
rama Thom’. Simpson. Elem. of Geom. Land. 1800. p. 21.

Cor. 25. Caeterum esse, praeter RItdlelOgramml vulgo
dicte, .multns adhuc figuras, quarum lamera opposita parallela
sint, Proclus et pas: cum Clevius moment. Latera opposita
nempe eunt, quae’ex attaque sui parte papem laterum nume-I
rum in figura habent. Nempe in figura quacunque aequian-
gala, quae parent numerum laterum habent (aequilatera etiam
un, quad Proclus et Claviul volunt,.nihil attinet) laiera op-
kposita emmi: parallelaf QuodsîI enim numerus [stemm sir.

A 1:2 n, cri: numerus laterum ex utravis parte latei’um opposito-

. ’ mm Je, JE 65.).:n--1. Ducta deinde 4.4, habebit
figura ex altera reçue A4 parte v. c. dextre p latera, recta
Al pariter cum reliquis computant, exultera (sinjsn’a Parte)

fienta Il pan-Et" un! reliquis computata , (114-2) l’aura, itaque
q omnes anguli ligule a dextre. pane efficiunt ex 1.752. Cor.

12. (na-2).ZR, vol 2BR-4R: omnes nulemenguü figura: a
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(Prop, 29.). Duo.igitur triangula surit JET, ETJ,
duos engulos ABÎ’, BFA duobus angulis ETJ, TEA

aequales babemia, utrumque unique, et unum lama
uni lateri aequale ,l quad est adlaequales angulos, com-
mune unique B F; et reliqua igitur reliquis lateribus
aequalia habebunt, ntrumque unique, et reliquum an-
gulum’ relique angnlo (Drop: 26.); aequalë igitur est

113 quidem latus lateri R4, fil" vero late’ri Bd, et
angulus BAT angulo BAT. Et quoniam aequalis est

511111de angulus ABFÆngulo’ÎBTÀ, et TEA angulo

AFB;- tutus igitur AEZ] toti AFJ est aequalis (Ax.
2.); ostensus est àutem et BAP angulo T111? se-

qualis. ’ - *
sinistre Parte rectale A4;11.2R-;.2nR. A: figure a sinistre
panethsbet, prame): duos angulos rectae Ad-Mliacentes, n au-
gulos ad figuram aequiaugulann piimitus datam Ipertinentes,a

2 -2 .BR 2 -2 Rquorum quisque et I. 32. Cor. 18. :E-n-Œl- :(-n-n-)-N

flR-âë. [Itaque figura a sinistre pane, pl’lseterduoelillos

rectae adiaeentes, habebit 211R-2R- At vidimus, continere
eun, si omnes anguli in calculum vexaient, 2nR. Duo itague
illi redue .44 adiaceutes erunt aequales duobus recuis k aden-
quç rectae. AC, 4E erunt parallelse (I. 29.).

Appendicis loco addi possunt de Trapeziis, sive figu-
ris quadrilateris, in quibus duo" saltem latere opposite paral-
lela, relique duo non patellelavsunt (ira nempe Procius de-

finit trapezia) sequentiat l ’ A
1) Anguli adiaceutes uni laterum non patellelorum..simul

. 811de duobus mais aequales sunt (I. 29.);

2) Anguli Oppositi semper inaequales sunt. Sit enim
(Fia. 66.) trapeziumi 4131"], et ducstur JE recule JI’parallela,

v i



                                                                     

134 annmefi’ronum
Tuîv des: nagallyloygéppww zwgt’aw al (Jimmy-

n’ov filment! se nui ywvlaz ïaaz (influx alois.
.4670) de, au Mal si dtoipavgoç mini fixa repavez.

’Eml 7029 1’01] écris! si 4B en T 4, mais) (le BF,

6150 de) ai 4B, BF 0110i mais 4T, TE ïaou slow,
êuau’çu hotdog, nui yœm’u 457:6 ART 7m12; [à
mimi BT4 ïm; êozi- nui. (faims 0’590: AF fléau 1;)?

B4 1’07] ëwù sial-fui 4131" des; eglywvo’y 297 B4B

epsyw’wp ïaov êau’v. , l i
il! des: ET dzcîpetpoç 617.0: 15”;ch 16 4T 4B

nagaÂÂylâyquppov. 70mg è’dsz daim.

HI). Û TAXIS 18’.
Toi nagœllylo’ygappœ, se? fui 1179 mlmîg fidoewg

civet» ami à! Talç mitais nagalÂojÂozg, l’au (21.2.71).on

finish

eritque (I. 34.) angulus E:1’, at 11114)!) (I. 16.) sdeoque

4E4)P. - n ,3) Latera opposite parallela .413, F4 sunr inaequalia. In
constructioue nempe sntecedente erit 4122114 (l. 34.). A:

’ 4131(113, adeoque JB(I’,:I. l v I
4) E n’ianguüs, in quae diagonales trapezium (Fig. 67,

68.) dispescunt, duo fila, quorum bases sunt latent pataude,
aequiangula suut (I. 29.) relique duo in traReziîs tantum se-
quicruris (i. e. quorum en lattera aequnlia-sunt, quae non suint
paruliela, et quae etiam’, ut ductn par termiuum unius recta
slteri parallela facile palet, aequalitet’ inclinata saut ad unum-
quodvis reliquorum laterum) inter se congruuut,(I. 26.).

5) Neutre diagonalis bifal’iami sec.:t alteram, sed utrius-
que idiàgonalis par: maie]: adiacet maioü duarum patallelarum,
miner minori: in trnpezio aèquicruro tatnen imagine diagona-
les pariterque partes uniçuiqucv pm’allelarum adiacenna neque.

les sunt. I . ’
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Efgo parallélogrammorum spatiorum opposite et

latent et anguli aequalià inter se aunt.
Dico et diametrum ipsa bifariam secare. . Quoniam

enim aequalis est JE rectae T4, corhmunis autem
ET, duae igitur J3, ET duabus V4T, TE aequales
sunt, utraque unique, et angulus JET angulo ET 4
aequalis est; et basis igitur JT béai B4 aequalis est)
(Prop. 4,); et igitur triangulmn JET triangulo EJT

aequale est. ’ i 4V A t i’ Ergo ET diameter bifariam secat JT4B pal-aile.

logrammum. Quod oportebat ostendexe. l

P B. P O S I T10 XXXV. (Fig,v7o.):’ V.
Parallelogramma , super eadem basi constitua etoin

gisdem pauliens, aequalia, inter se .sunt, * V j

I s l X 1,6) Si in trajwziv aliquo (F ig, 69,) une diagpn’alis J4 bise-o

cetur in puncto H, et pet H recta 9H1 ducatur parallela late-
tibus trapezii parallelisunter se, biseeabit illa teliqua trapezii
lattera pariter ac alteram diagonalem, Ducatur enim HK paral- -
la. 1,7 34, eruntque ll’îangula AIIK, H41 aequalia. a: 26.)
on 411:114 ex hyp.,. mg. HJK:.JHI (I. 29,) et JHKzIIJI
(Il 29.) bine Jan-J11 et ara-4.4: a: etiam KIL-.BI (I. sa.)
itague 14:41". Endem ratiOne Osteuditurl, minets. HA Paral-
lela 1.77 JF esse 40:91”. Denique -0!) I4.:BÏ, exit etiam (I.

54. Cor. 25.) EZ.:FZ. fi W ’

l L . . 1 la .’ 7) Iisdeni manentibuî, erit EZ;-7;, et ZI21’124.( Narn

i 0b JK:HI (m. a) :KB (1. 34.), tu 32:12 (nr. 6.) cri:
duel: K2 Familiale rectae Je (I. 84. Cor. 23.), edeoque 922

i J .
.JK. Similiter, quum ait EJ.-.4114 (11.54. Cor. et

l



                                                                     

136 enzmen’roaum i
"E0749 nagaÂÂsIÂo’fgumw cri JET4, EET Z ênl

cric mimis finitisme am mis ’BT and ès mis mimis
.napallsilotg tous AZ, ET 157w, au focs êaü 16
.4312; s97 EBFZ. .

l i ’Evrsl 7&9 naguMsfldygaMmiw Eau 16 JET 4, i’m;

étuis si J4 si; ET. 4:02, toi aussi a); nul si EZ rugi
ET ÊUŒÏNqÏO’sj’ aigu nul 44 1?? EZ émis! î’asr nul

nenni si 4E° .511] des: si JE 51s] fifi 4Z Émis au].
’Eou dl qui si JE ni 4T ïasr duo ds) (si EJ, JE
dual mis Z4, 4T ïaou sials, élavées: énan’gç, ami
yawls: si 6nd Z4T yw’w’ç: c[si 15916 EJB Émis! l’as], si

êmôçiefi êwôg’ flétris âges si EB fléau ni ZT ïas]

ses); sa) ni EJE wigwams! T55 4TZ 79176419) ïoos!

spam, erit ducta ’ZJ patauds rectae Bd, adeoquei 21.-:

l r .J4: V i i8) Iisdem maneutibus delit linea QI aequalis dimidiae
summae rectarum JB’, P4 et ZII aequalis dimidio ekcelsui 1176

AKI’J super JE. Est enim ex pneced. 02:4K:KB.--.ÊÊE°

A . - ’ r1 . An 1:4 "pmterque ZI::.I’J.-:JJ..-..Î, adeoque 91: 42- .t Et,

- i , JE lus-Asquum enannIIle-ï , erit ZHz-T-
x

PROPOSITIO Xxkv.
O b8. 1. Debebant quidem , si cumin exacte persequi ve-

lis, tres casus distingui, prout .vel puncta 4, E coincidunt;
vel me. EZ ton , (ut est in nostra Fig. 70.) extra J4 cadit,
se! punctum E inter J et 4 situm est. Et in versione Cam-
pauiiomnes hi casus enumerantur, paritcrque cos habent Pro-
clus, Commandinus , Clavius, aliique. Quum autem levi tan-
tum mutatione eadem demonstratio in omises quadrett non
opus visuin fait, ut reliques casas adderemus. Rob. Simson.
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Sint parallelogramma JET 4, EBTZ super eadem

baal ET constituta et in eisdem .parallelis AZ, B F;
dico aequale esse, parallelogrammwnlJET 4 parallelo;

grammo EETZ- i
.Quonîam enim parallelogrammum est’JBT4; ae-

qualis est J4 rectae’ET (Prop. 34.). Ex eadem ra.
tione et EZ rectae ET est aequalis (Prop.34.)., Quare
et J4 rectae" EZ est aequalis (Ax. 1.); et communia
4E; tata igitur JE toti 4Z est aequalis (Ax. 2.).-
Est autem’et JE rectae 4T aequalis (Prop.34.); duae
igitur EJ, JE duabus Z4, 4T aequales sunt,’utra-
que unique, et angulus Z4T angulo EJE est ac- I
qualis. (ProP. 29.), exterior interiori ; ;basis igimr EB A i

’ in sua editione demonstrationem peule immutavit, utteadem
Prorsus fieret Pro duobus postremis casibus. Paulo aliter adlluc
ex I. 26, vel etiam ex I. 8. deduciipoterat demonstratio. Cae-
terum in iisdem parallelis esse idem dicit, ac,iquod alii dieunt,
enndem altitudinem habere, quum altitudo parallelarum nihil
aliud sir, quam distàntia buis a patafiola ipsi opposita. Cf. V1 .
Def. 4. VProolus addit, hoc aliaque ipsi similis theorexnata
appellari posse sonnai, quad nempe recta J4 utrimque quan.
tumlibet producta locus (dans) est, in quem recta E2 eemper
incidere debet. Quodsi 44 ita locum Irectae EZ voeare velis,
erit ’ille cônes dtsëodmdc, ut itaque ipateat, etiam locum lineae

in linea , non tantum in superficie, ut, l’appui ait in Praefat. ad
libr. Collect. Mathem. esse pesse ninas 641550de67 i. e.
locum subinde. ulterius quasi procedcntem. Et quidam erit i:
locus ad rect’am, locus planus (ninas ëwlsrsdos). Idem valet de
iis, quae proxime Vsequuntur, 4 proppsitiouibus 56.157. 38. 41. ’
Conf. Apollonii ’loca plana I. 5. et Isaac. Mongol). in Schol. ad

Il. l. . lCor. l. épeciatini quodvis parallelogrsmmum aequale est
’ rectangulo super eadem basi in iisdem pauliens constituto.

1
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138 SLEMEN’IÈORUM
Kawa, Kowôs’r dçyg’riaôw 76 4HE’ louais! (2’90: cd

’ 413114 roussettes 2.0th t9? EHTZ tonnage) finis!
i’aov. Kowôsl ngoguu’oâw ni HET Iglyœvov- 61.0s!

tïgu se. JET 4 naeallsilôyçajsposl. 62.9» si); EET Z
nagallyloyedwtço’ l’ami écrus. .Tâ des: naçœÂÂsiÂti-

youpins nul 1d mis. I 4
JTPO T4212 15’.

To3 flaguÂÂsyÂtiygwma, se? au mais! l’anus! fléamy’

am. ml ,ës’ saïs mimis negullsiiozg, l’au pilÂsiÂozg

gords. i"Etna: nagaÂÂsilo’ygappœ sol JET4, EZH9 371i
Tous! flâneurs: (1’st zûv’ET, ZH, mi à! saïs mirais

nagallsilozg mie J9, EH’ Mira), En î’aov êml 16

JET 4 naçullsjltiygalupov tu? EZH9.
’EneÇssilâwaml 769 ai EE, T9. l.

q Kal 3nd i’as; Émis! si ET psi ZH, cillai si ZH
si E9 Émis! ïasf and si ET aigu psi E9 Émis! l’as],
Ei’az de ami negéllsfloa seul êmÇsvysIüovuw minis ai

EE, T9, aï 6è 169 tous testai annihilons en).
70E misai un." s’mçsflymiovoaa ïaou se ami stupéfient

slow sml. ai EB, T9 des; ïaw ré des ml napalms]-

Cor, 2. Quodsi [veto ’caeteris manentibus, basis unius
perallelogrammi maior sit, basi alterius , exit etiam prias paral-
lelogrammumlmaius, quam hoc posterins. Et quam multiplex
est basis unius talium parallelogrammorum basis alterius, mm ’

’ multiplex est etiam illud parallelogrammum liuius.

Cor; B. Quae hic de parallelogrammis demonstrsta sunt,
valent eadem modo de duobus trapeziis , quorum unum latere
inter se parallela in, iisdem parallelis constitutn’atque eiusdem
magnitudiniz habet ne slterum.
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sans ramas. 139x

basi, ZT aequalis est, et EAB triangulurn ipsil4TZ
triangulo aequale erit (Prop. 4.). Commune auferatur

, 411E; reliquum igitur J BH4 trapezium reliquo EHTZ
trapezio est aequale (Ax. 3.). Commune addatur HBÜ
trianguluui; totum igitur ABT4 parallelogrammum
toti EETZ parallelogrammo aequaleiest (16.3.2). Ergo

paraHelogramma etc. v ’
P P. o P o s IT I o xxxvr. (Fig. 71.)

- Parallelogramma, super aequalibus basibus constituta
et in eisdem parauelis , aequalia inter se sunt.

Sint paraflelogrammla JET4, EZH9 Super ae-
qualibus basibus constituta. ET, Z17], et in eisdem pa-
rallelis J9, EH g dico aequale esselparallelogrammum
JET 4 parafielogrammo EZHO.) ’

Iungantur enim BE, T 9.. l
Et quoniam aequalis est 13T rectae ZH, et Z11

v rectae E9» est aequalis (ProP. 34.); et ET igitur’re-

une E9 est aequalis (Ax. 1.)., Sunt autem et paral-
lelae, et iungunt ipsas reçtae EE, T9, quae autem
aequalcs et paraHelas ad easdem partes coniungunt,
aequales et paraflelae sunt (Prop. 33.); et EE, T9

Obs. 2. Caeterum, ut Clavius monet , au facile deman-
strari potest, conversa quaque locum habet: trempe patafiole-
gramme aequalia super basibus aequalibus ad easdem partes
constituta suut in iisdem parallelis. Et alia adhuc couverSa vav
let: Si ’duo parallelogramnia aequalia in iisdem parallelis in
caustituta sint ut bases ex une parte in eodem PllllGIO termi-
nentur, siutque bases ad easdem partes lluius punctispositae,
etiam ex altera parte in codem pluton.) termixubuntur, edeoque
congruent. Similiter converti potes: etiam Cor. 3.
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140 transuraniens
’ a... Il’ugallsfldygquluos’ aigu Sari 16 EBT9, sans:

301w ïaosl 11,5 JET 4’ fioient se 769 mitai mis! minis!
5’18: tris! ET, seul à! eaîc aÜTŒÎÇ nagallsilotg êmlv

«6197, saïs ET, J9. 416 ni misai dsi nul eôiEZHB
est? aütgî se; EBT9 30th” ions" 6ic’te nui s76 JBTJ

nugallsyléygamws (a; EZHO écris ïoos’. To3 des;
nagaÂÀsjlo’yeullmœ Mill se? 557733 . l

IÎPÛTJËIZ 1;.
T6 eplywm, sa? êstl si: minis miasme 17st and

à! fait mimis nagalÂsiÂozg, hm &ÂÂsiÂoLg écris.

* Î’Eoews egiywvul’td JET, 4ET, ënl sis minis

fléaux): 64m: flic ET nul à! mis mitais nagallsilotg
taie J4, BD 137w, du l’ami étui t6 JET 79mm»

qui 4ET soumises. 4’Ezfisfilsioüw si J4 êtp’ satinent ni [Mies] t’ai et;

E, Z, and 6:03 un, rosi E ni TJ nagdllsilog 57’130)
si EE, du]? et 1017 T si," E4 nagéllsilog sixfiw T Z.

IlagaÂÂyÂo’ygappov d’oc: émis! éminças! rais! EET J,

4ETZ’. nul du"! l’au. en! ce 769 mis minis fioiesuic
situ mis ET «al à? tais mirais napaÂÂsiÂotç saie
ET, EZfi ami eau rosi un; EETJ nugullsiloygdp-v
pas: simas: 76 JET 1917197041, 7029 JE daignons
046166710: réguler rosi de 413T nagallsjloyedlwwv
iman s6, JET wigwams, 769 q4T dzéyezgog mini

PROPOSITIO xxxvr.
Obs. Parallelogremme nempe intelliguntur,. quae, sil

bues in eadem recia ver ipse, vel producta, val pertim in ipse
basi , pnrüm in basi producta , constituentur, latere his basibus
opposite et parellele pariter habitant in eadem recta posits.
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îgitur et aequales 51ml: et parallelae. Parallelogram-l
mum igîtur eSt EETG, et est aequale parauelogrammo
AETA (Prop. 35.); basin enim eandenï habet ET
quam ipsum,’ et in eisdem paraHelis estf ET, A9.
Ex eadem ratiche; et ’EZHO eidem EETG est ae-
qualé; quare et parauelogrammum METJ parallelo-
gçammo EZHG est aequale (Ax. 1.). IErgo* parafie-

logrumma etc. - ’
.PROPOSITIO XXXVII. (Fig.72.)

Triangula super eadem basi constitutaét in eisdèm

parallelis, aeciualia inter se sunt. ’ E- - ’
 Sint triangula ABT, JET super eadem basi con-

stituta ET et in eisdem parallalis A1, ET; dico ae-
quale esse ART: tfiangulum JET triangule. j

,, Producatuf AA ex utraque ’parte in E, Z , et par. .
E quidem rectae’ T11 parallela ducatur EE (hop. 31.),
pet T vero rectale Ed parallela ducatur T Z(P.rop. 31.).

Parallelogrammum îgîtpi est ’utrumque ipsorum

EETJ, JET Z ; et aequalia sunt (Prop. 35.); hem
super eadem basi sunt ET et in eisdem parallelis ET,
EZ; q; est paralleldgrammi quidem EETJ dimidium
triângulum ABT; nIamEAE diameterripsum bifariam
secat (Prop. 34.); paraHelogrammi autem JET Z Idi;
midium triangulum JET, nam AT diameter ipsum

s

Canari-1m parai, aimiles, et pluma [etiam ac inEpraecEedçnte
Prop. calus distingui passe, et generaüm ea omnia, quac ad
praecedentem propositionem notata sunt, corollarù et chvérsas -
etiam hic valeta, unde nçn opus videtur, nez. nominatim affer-
re. xParallelogramma luce .quamvis inter se lupulin poliment):

l
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4 a i: t *(mon cimier moi 0è tout Tamil www ïoa allélmg
ioda" l’ami âgé: inti 16 JET 1917001104! 11,5 JET 79c-

yw’mp. Toi fieu æglyœm mi coi ibis.

IIPÛ TÀZIS 111,.
Té TQI’)’UW(Z, 1d t’ai 1074! l’ami fidoewv 312m and

à! rats amiral; naguÂÂqfÂotg, ïaa (17.2.2me (locha
"Enfin 791’7qu Të JET, JEZTe’ni 12mn! (94505101!

mm: 1h31! ET, EZ, mi in 15459 mimis waçaünflozg
«si: EZ., AJ’ M70), (in ïooa! 801i 16 JET 1917001101!

fifi JEZ 1917051190. . I’Eufieflhfmîw 9429 7; JJ êtp’ éminça ni m’en 371i

"È E3 6, mi du? ph! un? E à; TA napcîlürlog
fixât» 1; EH, ôtai 6è 1017 Z in? JE marginales fixât»

’13
IÏaQaMyMypuÀwwv (loco émia! ëxu’noov maïa! HBTA,

JEZQ’ ami ïaorællæô HETJ fifi JEZQ, im’ me 7&9

ïnwv flânerie! du: maïa! ET, EZ, nui la! zaîç mîmîç

annihilais mais EZ, IIQ’ and ému 0:01? Inèv EETJ

gagnent diversissimas habens passant, quad idem etiam valet de .
lignais, de quibus in Prop. 55. 37. 58. sermo est. Ad Prop. 57.
Prochis,icuius textus hic minous est, idem observat.

PRO-POSITIO xxxirzn.’
’Ôbs. Casus iidem distingui possuxit in hac etpi-aecedente

Proposition ac in Prop. 35. et 56. et corollaria etiam simili:
et similes conviai-sac locum habent. v

Cor. 1. (Ex Peletario) Si basisitrianguli bifariam secu-
tur recta a varice ducla , ipsum etiam triangulum eadem recta
biratiam secibilur. Et univçrsim duo triangula super saqua.
libua ba’sibus in recta eadem val producta constitma, que
endenierticem labeur,- niant aquilin: et m’angulorum aequo

i
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bifarîamsecat (Drop. 34.); aequalîum autem dimidia
aequalia inter se sunt (Ax. 7.); àeqtialè igîmî est tri-

angulum JET triangulo JET. Ergo triangula ete.

v PRO.POSIT.IO xxme. (Fig. 73)
Trizingula super aequallbüs basibus .tohstituta et in

eîsdem parallelis, aequalia inter se sunt. .
Sint,triangula JET , JEZ super aequalibus basi-w,

bus constitutn ET, EZ, et in eisdem parallelis EZ,
AJ; dito aequale esse triangulum JET triangule

JEZ. i i I iProducatur enim AJ ex titraque parte in H, 6,
et pet B quidemi rectae T A parallela ducutur EH
(Picot). 31.), per Z vero rectae JE paralle’la .ducatur

29 (Prnp. 31.)». r i i . . ,Parallelogrammüm igitur est ütm’mque ipsorum

HETJ: JEZG; etuaequale HETA parallelogràmmô
JEZG (Prbp. 36:); in àequalibus enim et basibus
surit ET, EZ, et in eisdem parallelis EZ., HG; est

àÏtoiîim quam multiplex est basis Rififi! trianguli [mais alterius,

tam multiplex cri: prias txiangulumlneianguli posterioris.

Co r. 2. V Par punctum J in latere trimguli ÀBI’ 5g. 74.)
datum, a: nonlin media Bl’situm , si bisecnndum sit- triangu-
lum, bisccetulz ET in EU: 10.) et iungatur. JE, mm [ducm J4,
et per E ci parallela EZ (I. 51.) ducatur JZ, eritque (Cor. praeced.)
JET dimidia pars AJBI’: at, quum JEZ:JEZ (I. 51.), cri;
etiai’n (I. Ax. 2.) triangnlum ZszsJEl’: dimidio Uimgulo
JET (Peletarius).

C0135. Duae diametri quodvis parallelogrammum divin
durit in quatuor triangule: aequalia.

Cor. 4. Summa am differentia duorum paranelogg-am.
morurn (au: triangulorum) in iisdem parallelis ’constinndrum



                                                                     

144 ELBMENTOIUM
napallqloypoîpmw 97mm; t6 JET 194’wa97, fi 7ere
JE ô’ldpeïeoc mini (fixa u’pvsr vos? Je JEZG na-
pallæyloyça’ppw iman 16 ZEJ 19170341041, yngZ

  ôtdpngog mirai cilla régalai. To2 6è ’5ch ïawv in!!!"
Tua c2).2.1,5).o:g ëtm’w îmw taïga 3012 cd JET 1glyawov

197 JEZ 19005750. Toi aigu æglymva and ce? ëëfig.

I

HTÛTAZIZ 13’.
Toi ïmx wigwam, ni in? 115g «151979 [3&0er ô’wu

«(à (ni ni rouirai pieu, à! tais mitais nagaÂMfÂoLc

iodai. ’ . . - . ’’Etnœ l’au mignons tu? JET, JET , 3912 w]; a1;-
uîç fiéoewç rima mis ET, and 3713 roi miro? pigne

lift», au mû êv tonic mimis nagaÂÂjÀozg imbu ’Ems-
(«51911) 7&9 JJ- 1.4570), au nagé).2.7;lôg ëogzw’riJJ

ni ET. . ’ IEÏ 7&9 "si ,1 131190) (in)? un? A ("matou ET e15-
fieîa nagéllflloc AE, ml ênsÇmËzÛw si ET.

’Ioov 0790: fini 26 JET Tylywvov c9; EET rez-
yw’alqr Zizi es 7039 11,79 minis flânais émut «6197 flic

ET and * à! æaigiaüwlç nagaüfilmg fraîç ET, JE.
’JMoÈ cô- JET 191349707 a,” JET émia! i’ocw’ and

’56 JET âge» æptjzwvov’rgî EBT ïaov émiai, m6 paî-

Coy nô êÂdadow, 37:69] ëuwèv âôüwwzow Min (2’90: m:-

r

nequalis est parallelogrammp (au: triangnlo) in iisdem pauliens
Constitutq, cuius basis aequalis est summae aùt differentiae ba-
gium film-nm parallalosrammorum (au: triangulorum).

PTROPOSITIO xxxrx.
, y Cor. 1. (e Campano) Recta JE (F ig. ’17.) secans bifariam

in J, E latent .48, JP trianguli HEP cri: reliquo lateti El1 ’
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autem paralleIOgrammi EETJ dîpaidium triangulum
JET (Prop. 34.), JE e’nim dlameter ipsum bifariam
secat; parallelogtammi vert) JEZQ dimidinm triangu-
lum ZEJ (Prop. 34.), 1mm JZ diametei’ ipsum bi.
fariam secat. Aequalium autem dimidia aequalia inter
se sunt (Ax. Ï); aequale îgitur est triangulum JET
triangule JEZ. Ergo triangule etc.

PROPOSITITO XXXIIX. [Fig.75.)l
Aequalia triangula, super eadem baal constituai et

ad easdem partes, in iisdem parallelis saut. A.

Sînt "aequalia triangula. JET, EJBT, super eadem
bas! ET et ad easdem partes; dico et in eisdem pat
ilallelis esse. Iungatur enim JJ’; dicos parallelam esse
JJ rectae ET.

Si enim nonkducatuf pet: A punctum rectae ET

parallela JE (Prop; 31.); et iungatur -ET-. .
Acquale igitur est triangulum JET triangulo EBT

(Prop. 37.); super eadem enim ’basihest super qua
ipsum BET, et in eisdem paraUelis- ET, .JE; sed
triangulum JET triangulo JET est aequale; ergo et
triangulum JET itria’ngulo EET’aequale est (Ait. 1.),

mains minori , vquod fieri nequit (Ait. 9.). NOn igiturp

paralleln. z Est enim AJJEzAJEE (I. 38. Cor. 1*.) et codes]! .
mode AJdeAJEI’, unde AJEESAJET (I.Ax.1.) adam
que ’JE pareille]: rectae,BT (I. 39.) Cf; I. 1515 Cor. 23. .

C et. 2. (E Clavio) Omne quadrilaterum JEIYJ (135.500
quad ab attaqua diametro bifariam dividi’tur,parallelognmmum
est. Quum enim sil: (hypa) ABAT: dimidio «lundi-fluera
ABRI, pariterque etiam A441: eidem dimidiiz quadrilltero



                                                                     

146 - annmzx’ronuu
gélifiât; 30m! ni JE ni ET. .T’Opm’œc Je? dalëopw;

(in oüâà 60.3.1] Il: niât! zig JJ. JJ caïeu wfi ET
écru maquillant; Té 0790: l’au nul mi «liois.

k ÏHPOTJZ’Ipr’.
Toi l’ont veinules, un? Qui raïa! l’ami» fléoemv ô’wœ

nul fini roi «un? péqy, à! maîgiatlwlc naqallq’locf
Iêozw.

413194, cri: ABJIE-r-AJJI’, aaeoque a. s9.) .43 rectae 215

Parallela. Bodemque modo ostenditur esse recta! 11’, Bd pas ’

ranchs. A ’ p A V .Cor. 5. Quadrilaterum, ’quod ab attaque diamatfo in
- dividitur in quatuor triangula, ut bina quaecuuque ad verticem

oppoàisa inter se aequalia sint, est parallalogîtamrhum. Kedit

enim res ad praceed. Cor. 2. »
Corail]. Quadrilaterum, ’quotl ab Iutraque (limette

quatuor triangula aequalia dividitüx, est paralldogrammum.

Paritcr redit ad Con 2. - . n
PROPOSITIO XL.

Obl. 1. Notantlum est, quod Baermannus manet, bases
intelligi in eadem recta positas. ’Ëasea aülàM’contiguas «se,

ut in figura, nihil attinet.
O ba. 2. Alla conversa propositionum 57. 58. similis ci,

. quam . ad 55. 56. notavimua, locum habet, nempe triangule.
aequalia in üsdem parallelia constitua. etiam eaudem vel acquir-

l lem basin habent. 4 I0 ba; 5. Inlpairallelogtaminis quaque idem valet, nempà
parulielogramma aequalia, super basibus aequalibus et in eadem
recta constitutià, ad. eaadem basium parue posita in iisdeiù parala
lelis erunt, Ve], utalii eiferunt, canaient altitudiner’n habebitnt; et
vice veràarsi caeteria manetïtibus, Jeandem altitudiuein hab’eant;

Venin indexa paranelia constitua tint, «adam vel aequalem
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’ parallela-est JE rectae- ET. Similiter autem, osten-

demus, neque aliam quatnpiam esse praeter JJ; J4
igitut rectae ET est paraueh. Ergo aeqùalia etc.

IRRÔPÔSIITIO XL. (m5769-
Acqualia triangula, super aequalibus basibus con-

stimta et ad easdem partes, in iisdem pan-allais cum.
a

basin habebunt. Eaeâem convmaeidmique etiam (le il! Ira-À
peziia halent , du quibus in I. 55. Cor. 3. diximu). . ’

paorpsr’rxo xnr.
Glu. 1. Faciie pater, 1) idem valeta, si, asturienne):-

tibus, tu’mguhtm et paralleldgrammnm non canulent, at negun-

lem basin habeant. Conf. Peletariul. 2) si parallelbgnmmum
et trianghlum in iisdem pardieu. fumât, ait autem basin trian-
guli dupli basis paraudogrammi, utfâmqllû 551mm fore n-

qualem. . ç l’ Ohm-2. Proclus nom, converti pane propositionem da-
pliei ration. Nempe’ a) li parallelogrammnm duplum fumât
trianguli, liabeant anteni candem val aequalem basin super ea-
dem recta conâütutam, et ait attaque figura ad endetta huiul
rectale partes: arum duae 551113th üsdem parallelin. b) sa
parallelegrammum duplum fuerit trianguli, sit autem attaque

. figura in iùdem pauliens, orant etiam val in cadotai val
aequali hui. Et simili rations commuta: Prop. 2., quam

modo attulimua. ’ ,Coi. 1. (E Provin) Si triangulum et trapezium super
eadem (vol aequnli) hui, et in iiulem paulien! fueu’nt, maie):

autem lima patafiola ait buis trianguli: erit trapezium minus
duplo trianguli. Si Vera minot lino: unpeîii ait buis trian-
guli: eut trapezium mains duplo trianguli. Quod fac-ile pater,
constructo super eadem huitain fiaient pauliens patafiolo-

grammoà I



                                                                     

148 anamnuronum
"Eau: l’au cabanant tu)? JET, JTE, t’ai l’ami! fiel» i

mon! 591w 1071! ET, TE nul 3m roi mitai [dm]: M70),
au nul à» mais mimis nagaÂMÎÂatç écriai. .Ens-
42611910 yole 9; JJ’ 157w, au 71129111111416; Mm: 7; JJ

agi EE. iEl yole fini, 77711900 ôtai 1017 J 177 EE napdllæylog q

ai JZ, ami âneÇstixâm 9; EZ.

,"Iaw dans êml ni JET 191’7qu et)? ZTE 19t-
yw’vqr à!!! ce yole l’ami! fléO’Eul’V sial fait! ET, TE

nul à! tonic aérais ,napalhilozc mais EE, JZ.
’JÂÂoË 16 JET 19231194104! l’ami sari et)? JTE 19t-

yw’vçof nul «à JTE aglywvov ripa i’aov 301i cf ZTE

maniait,» , mi peîÇov au? êÂcËaaow, 57:59 ëazlv (5315an

10v" min algol nœgdllqlo’g ëazw JZzfi EE. iOpoiœg

69) (lampai!) au otiôè 611.11; tus tibial 11,79 JJ’ 1; JJ
0790: fifi EE ëml 71419011117109. Toi Olga l’au ml roi

agis; -IIPOTJÊÏÊ pub
’Eoîw nugallqlôygamwv ægayuiwp palan! tu? 83m

niai mitât! «al En! une (mitrale nagaMæfÂmg 37, amuï-I
oui» ému fui nagœllqlo’yçappow un? 19171611012.

Cor. 2. [(8 Proclo) Trapczium JBTJ (Fig. 79.) habens
duo latent JP, El pal-allah, duplum est trianguli JBE, quad
basin: habet JE unum latus trapezii coniungens duas pal-allelas,
verticem veto Punctum E medium lateris oppositi. Product-
tur enim unum latus m’aiguli JE, douce conveniat cum recta I
B4 producta in Z, eritque, ob parallelas Jl’, EZ, mg. JTE

. :ZJE (I. 29.) et quam pyaeterea ait ang. JET:JEZ (L 15.)
et ex hypoth. PEZEJ; erit (l. 26.) triangulum JPESZEJ-
et JETZE, adeoque triangulum leBàTEJ-F-BEJ. At, 0b
JE:ZE, est etiamVU. 58, Cor. 1.) triang. ZEBzJEB. Ita-
que trimgulum JEBgTEJ-l-BEJ i. e. triangulum JE]? est
par: trapezü- 419114, vel unpezium duplumnrianguli.
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Sint aequalialtrîangula ART, JTE, super neque-

libus basibus constituta BF, Î E et-ad. easdem partes;
dico- et in iisdem parallelie esse. . Iungatur- enim .44;

xdico parallalam esse A4 rectale BE. k

V Si enim mm, ducatur par A rectae BE parallela
AZ (Pr0p. 31.), et ilmgatur EZ. -

Acquale igitur est triahguluni ABF triangulo ZFE
, (Pr0p. 38.); vin aequalib’us enim basibus sunt 31",. TE

et in eîsdem parallelis BE, JZ. Sed triangulum 341311
aequale est triangulo JTE; et triangulum AF igirur

s aequale est triangulo ZFE (Ax. 1.) ,1 mains minarî,
quad fieri naquit (Ax. 9.); , fion igîtur parallala est
flZ rectae BE. VSimiliter autem ostendemus neque
,aliam quampiam esse praeter -Ad; 444 igitur rectae
BE est parallçla. Ergo aequalia etc, 4 ’

P B. O,P O S I T’I O XLL (Fig. 78.)
Sivparallelogiammum eaudem -habeat basin quarts

triangulum, et «in eiâdem Parallelis ait, À duplum est

,paràllelogrammum triangulî. s I
Cor. 3. Si, .üsdem manexiübus ut yin cor. praecedente,

du» Fig. 80. pet puncmni .E nacra HZ 1.17 JE pannais , com.-
pleatnr patellelogrammum ABHZ, crin hoc pal’allelogrammum,

aulnaie trapezio .4312. Et, quum dans Fer E recta E? pa-
, ranch il] AF, si: E9124]! (I. 54.); al: ex Append. ad I.

54. 8. E9 z-APËBJ, exit trapezium ABÎJ, cuius latere 11’ ’

34 parafiela launt, aequnle parallelogrammo ABHZ inter easdem
Parallelas posito, cuius utrumque reliquum lutas 11H vel BZ
«quille est dimidiae summae corum uapçzü ilaterum, gnan
inter se parallela sont, vel exit aequale pal’alleIOgnmmo, quod
camion! çum mapezio altitudinem bahut, basin autem acquit-



                                                                     

150- . aLsmEu’roauns
IIuçaÂlozlôygappov 7&9 tu; ABTA vpcyoimp 197

EBF fidow se 3155m suiv admis! mir ET, ml à?
«si: «mais naçull’riloæ é’mw taie Br, JE M701,

5c: analcime? à)?! si ABTA nagalêqldyeappov vos?

E1311 syzyoîwov. v ”’Ensëeôxâœ raie fi A1".

’Ioov 015 éon a; ABF- welyowov 197 EBP igu-
yuïmp’ sa! sa 7&9 si; whig flâné: 31m1! afin; nie

t ET and à? talc mimis nagaâloflozg rcette ET, AE.
3411103 76 .4de uàeanylo’ypwmw âmÀdmâæl écru

1015 ART wgzyw’vov’ si 7029 [AI1 ôtdpsrgog 411316 alla

cimier disse 76 11131.21 napalhjlôygawoov nul vos?
xEBI1 vgtyüyov fini âmÀa’mov. ’Eriv d’en; napalm- V

wattmans! nul 1d sais. ’

lem aussi... sunnas pltdlelorum nvnpezii laterum. Cf.
Thon. Simpson. Elem. of Geom. Bock Il. Theor. IV. 

Cor. 4. Quodsj funin: duo triangule rectanguln ART,
.57 (Fig. 80. 1.), in quibus pisseur sngulos rectos P, 7.113-
quslfl etiam sint anguli BAT, par, sdeoque (I. 52. Cor. 3.)
etiam angùlus ,ABI’Z-qflr," eût (si lutera in triangulis sequi-

ulgulis opposits sugulis "sequsübus huera homologa appel-
lemus) rempluma, enim Imam latus est hypothenuss unius

y Rimguü. alterum autem alteruter cathetus sirex-in: trianguli,
«squale rectangulon cujus unum Istus est hypothenusa a].
tarins itrîmguli, alterna) autem cathatns homologua priori:
tringla". v. c. rectang. JBXflrz tectang- ufiXBI’. Posîts
enim recta a)! super .45 in AE,: et mg. fia)! super BJI’,
ob aeqllalitntem 110mm angulorum cri; up in 11’ in, ut v. c.

puncçum ,5 iaceat in 4, sitque Adzafi, unde ducts Ed, cri:
 (1- 4.) dangulum AdE-T-afi’y et angulus JEd’rectus. ’Com-

plenum hm rectangulum 441’139, ducaturque dz parallela rectae
.BP i. a. (I. 29.1 ad rectos «usum: rectao Ad,’eritque .4429 ’
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Parallelogmmmum enim ABTA’eandem habeat ba-

sin 31", quam triangulum EBT , et in eisdem paral-
lelis BT,’AE ait; dico parafielogrammum ABTJ du"

plum. esse trianguli EBR »

lungatur. enim AIE, . .Acquale igitur est triangulum ART triangulo E [3 tu
(Prop. 37.); . nam super eadem basi estBI1 super qna
et EBF; et in eisdem parafielîs En JE. Sed A8111
parallelogrammum duplum est trianguli ART, mur;
11T diameter ipsum bifariam secat (Prop. 34.); [quatre
.431’4 paraHelogrammum et trianguh’ EBF dume

est. si gîta; Pagfiçlogrammun; etc. A. s I

gectangulum 44x442, vol, 9b, 44:11! (Demonstr.) et dz
:BI’ (I. 54.) 131111429 reptapgnlum afiXEI’. Perpunctum

4 deinde duels recta H41 pyrallçla rectale AE, compleatnr
rectangulum. Jfllfi, ducçis nempe par 4 et B rectis AH,
QI tous: 413 ad» rectos gngqlps; mule un AHsBlçlE
(I, 34.) :lflyl (I, 4.), et rectangolum 4H13 qui: yectsngulum
ABXAE sa JpXfly. Qoodsi iam ducaux; rectl B4, cri:

V niangulum’ .443 dinfidiqm rectanguli 44Z9 i, e. seing. «Ê
.XBI’ (I. 43’.)E Idem veto triangujum Allies: quaque (I.
45.) dimidium rectanguli 411119 i. ç. rectg. 4Bxpy:’itaqne

rectangulum ABXfirr-aPXBl’ (le Axe (5-): la âme Pro-
positionem, que .vulgoV demqm e doctriga trianguloxum si-
milium libr, ’VI. derivstur, st ante iam .utilis esse Forest,
non hi auxilium vocata doctrine de rptionjbus et proportio-
nibus. demonstrat Gruson. AbhandlE der Berlin. And. de:
VVissensch. frit 181471815, pag, 45. 46. (Noue hâchswicli- ’
tige and unerwmete Vercinfachung des Enflid. Geqmenie
M, 9.409



                                                                     

à

1.52 a L 23mn mir 0’. v M
up 0.11.4 212 pfl.’

71,7 «son; 194705090 1’000 nagallnlôyeapyov ov-
oty’oaoôm à! cg? 30081,07] 7mm; süâvygépmo. I

"Etna; 16 psy 6019M veinons! s6 Alu", 9]. de
chahuta yawls: afiütîyguppog si .41- 65! M qui r(1B1)
«11701119; ïoou naçauqlôyçapyoy ouawjoawâm à! ïay

9’? A 705919: éüWedflwâ

» Ïhpæiaôm Br (fixa nard 16 E, sont ineçeüxôœ

si AE, aux) flancha; 7196;; 17] 5608123: nui ce?
«969 «fifi amusies 197 E zy’ A 7:01:12; ïm] si 6nd FEZ,

mû au)? ,1» un? A nîEI" nagdllyloç i150) si AIL
ôte? 6è 7015 Î 1,75 EZ naeoîuylog filao a; 171- (au...

gallæylôygàmzov taïga Sort) id ZEPII.
Kaî inti î’m; émia! 1; BE si ET, focs! étui aux!

1:6 ABE sgt’ym’Iw 195 AEF zçtyaîvçn- ëmÏ. :78 7029

imanat. fiducuîy situ suiv BE;,EF nui 31’ mie qüzaîç

smgalhilozç mais DT, AH’ dhamma?! 02’911 fait cd

JET 191’wa07 1017 AET 7944117011. (Eau d’à mi,
’56 ZEF H nagallnlo’ygafipov ânia’otoæl ces? AEI’

vgayaîvov ïfloîow ce 7039 «61:97 mini mûrir è’xsa ami Gy

Cor. 5. Quodsi in Cor. prsscelente fuerit 4.8::1911, cri:
ÀBXfiyzafiquPq (I. 34. Cor. 21.) Nominau’m itague, si
(Fig. 80. b.) in triangulo JET lad 1’ rectangulo demittatul:
ex 1’ ad JE perpendicularis P4, erit rectangnlum inter hypo-
tenusam dB et segmentum B4 aeqnale quairato en; En Nam
triangule JBIÎ, TEA, 0b angulum rectum 11:1; et angulum
B communem orant gaequiangula, adeoque ABXBAŒBI’
XBI’::BI’ Cl. Bodemque mode, [quum- etiam trimgula re-
cnnguh ART, .4le sint aequiangula, cri: BAXAA:.AI’Q.
Han quoque propositiones, rings vulgo ex V. 8. et 17. de.
ducunt, bac radone demonstrat Gruson l. c. 5. 16. Quodsi
Timon I. J47. n°11 or. in Cor. sq. bine, sed indepeudenter ab

t
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- 521101110 s ri’r 1 015cm. (Fig. 81.)

Dato triangule aequaie .paràllelogrammum consti-

mere in data angulo rectilineo. l
Sit quidem dahlia tiianguluni ’ABI’, dams, vero

angulus rectiliheus 4; oportet igitur triangule ART
aequale parallel-ogrammum constituere irilavngulok recti.

lîneo ipsi 4 aequale. . A. j
Secetur BI’ bifarism in E (Prop. 10.), et iungatur

AE, et constituatur ad ET rectam et ad punctum in
ea E angulus FEZ ipsi 4 aequalis" (Prop. 23.), et pet
A quidam rectae EI’ patauds ducatur (Prop.31.);
per F vert) rectae EZ paralleln ducatur PH (Proplr
31.); parallelogrammum lgitur est -ZEFH.

Et quoniam aequalis est. 13E reçtae ET, aequale
est et triangulum ARE triangule AEI’ (Prop. 38.);
barn super aeqùalibus basions BE, ET ’sùnt,’ et in

eisdem parallelis ET, 4H; duplum igitut est trian-
gulum 4.317 trianguli 4E1". Est autem et pataude.
grammum ZEIÏH’duPlum trianguli AEF (Prop.41.);
basin enim candem habet quam 4ET, ct in. eisdem

,hac propositions démonstretur, spoterit vicissim hoc Cor. et:
J. 47, derivarîg

Cor. 6. Quodsi in. eadem figura super dB constitunur .
quadratum 434E, et perpendiculafis P4 producatur, sium
cum recta 4E couveniat in Z, tarit 544Z rectangulum ,43
XBJ, et 442E rectanguium BAXAJ, unde, quam fluo
haec rectangula simul Sumpta efficiant quadratum ex 4B, sm-
.tim prodit’ celebre illud theorema. Pylhagoraeum, quad infra,
I, 47. habebitur. Cf, Gruson. 1. c. P. 50.

Cor. 7. Porto, si comparentur triangula rectangula au.
guingois .4173, 4.4.1", exit rectangulum’ÀEXI’zL-zfAPXI’B,



                                                                     

154 - nannNIonvu
saïs mîmïç êmw. güzqî adonnâmes 1’001 aigu 3021

; 16 ZETH nagalhjlo’fçappoy 155 ART wgtyaimp, and
site; n’y «En; TEZ raillas! finis! si Joôez’oy ni 4.

T93 à’gœ âoôe’wç ogzyaivg» 193 ABI’ 1’601] napal-

Mléyguppov enflammai fui ZET H , ëv ywm’ç tr]
6256 .TEZ; fins ont» i111; 1g" 4. 10mg è’ôsa gaminent

IIP’o. T4212: m):
Hocwôg naçuÂÂqÀoygâppov raïa! que) misa (hépa-

19ml nççallylqudpywv (le? lnuçœnlygaiyaw îoa oïl-r

1751015 (Enfin

nempq rectanghlum isub’ hypotennss et Perpeqdicuhri [A 33-,

guais rectangulo sub, «mais; ’
panposirxo XLIL

0.1) s. 919514.... convenum, quad Peletarius haha; data
; pardielogrqmmo seqmle triangulum constituera in angulq

date) nihil dimcultatin haha. - * n x v
PROPOSITIVOUXLIJL

Ohs. In quqvis. pâsHelognmmo pet punctnm quad:
canada ding-neuf duci pensant (I. 81.) d’une nous; quarum
une uni, ndeoque etiam (I. 30e) alteri Quorum Infini") oppo-
sitorum parallelogmmmi, altçra autem reliquis duobus pyral-
leloguammj latezibus Pal-allois si:a quo facto nov; duo panl-
lçlogramma existent, par quorum englues oppositos dimetex;
transit, et alis duo, Par (lune illa non mussât. Haec duo po-
steriore loco nominer; Complemema dicuntgr duprum 1110:qu

quaç antes diximuê- n A I I
ç Cor. 1. Pater; quatuor- haec parslIelograxpma acquîm-
gula esse cum primario parailelogrammo JBIÏ4 (I, Prae-
tares ,k ptjout in hoc duo lança adiaceritis aequslia aux inse-
gualia fuel-fiat, orant etiam in fis, (lune cires dismetmm sont,
pafllçldgummis, leur: acqualia val mendia, .Nemps si si:



                                                                     

mais sinuas. 155
est parallelis, in quibus trianguium JET; aequale igi-
tut est ZEFH paraÏlelogrammum triangulo ART, et
baba: FEZ angulum aequalem data 4.

Dato îgitur triangufo ART sequale parallelogram-
mum lconstitutmp est ZEF H in angulo FEZ, qui est
aequalis angulo 4. Quod oportebat facere.

P a o 1P o s 1 T 1 o LXLÏII. (Fig. 82.)

In omniparallelogrammo complementa enrum, quae
cires diametrum sunt, parallelogrammomm inter se

saut aequalia. . ’
Il )--- e53. cri: etiam (I. 5. et r. 18.) .4114 ) a: (
1’44, adeoque, quum 4K9:41’4, etiam 4K9):(gzgs

. ne Proinde Je» .-.- ( ((12,. (r. 6. et x. 19.); Eademque a.

sinue ostenditur, fore iisdem casibus etiam KZ):(KH.

Cor. 2. Nominatim itague, si ABF4 fuerit quantums.
etiam es, quae cires. diametrum sans, paràllelogramma AEKO,

KHIZ quadra: criait. ICor. 5. Complements eorum, quae cires diametmm suint,
parallelogrammorum sempei’ quidem sequiangula sunt huer le
et cum patellelogrsmmo primalio, duo autem latex-a uuins ne-
qualin crunt duobus lateriblis alterius mm tantum, si paral-
lelograimnum primarium fuerit eequilaterum, vol etiam, si
punctum K , pet quod ductae saut duae rectale lateribus ps-
rallelogranimi parallelae, sumtlun fuerit in media diametro:

ireüquis essibus leurs unius complementi non 1’:th sequnlis

lateribus alterius. . sCor. 4. Quodsi fuerint duor triaxigula rectangnls (Fig. .
82. e.) A417, 4.137, in quibus picter angulos rectos 4, 3 ae-
qusles etiam sint anguli 1’44 , rua adeoque (I. 52. Cor. 5.)
etiam enguli 41’4, «73, erit, si latéra. homologs nominemus

codon; "sensu ac in il. 41. Cor. 4. rectahgulum, cuius nous:



                                                                     

1.56 ELEMENTORUM
"Eau; nagœllqlôygappoy sa ARTA, daignes):

31 misas? si A T, nsgi Je Vifs! AT naguuylôyçaypœ
psy c’est» se? E9, ZH, sa? 6è Âsyôysslu naganlqeoi-

statu soi .RK, KA’ 2.57m, au ions! 5011 et; BK nuqu-
szlsj’gwyœ. un? K4 naçanlqgaipau. ’

’Eneîl 7019- nagallsjlôyçapyôv écru et; ABTA,
ôsépaæçog 6è mîtes? si AT, î’oosI être) se ART 19!-

. www s95 AF4 sgzyuiwçow JIoÊÂw. Essai www.11716-
yçapltôv Eau se EKGA, 640421061909 0è misez? émus!

AKÀ, i’aov (2’905 Sed tu; AEKzgt’ywsIosI ce? AGK
egcyuîvlp. 4103 se? «15103 6s) ml ’56 KZT Iglyœslos’ tu?

KHT sgsyaisup servis! 1’007. ’Eml’oûv stipes! AEK

zqiywsov v s95 AQK sgayw’wp émir i’oosl, rad 6è KZT

un; K11 T, tu; AEK 7917740701! [semi vos? .KHT Émis! ’

feue 155 AGK ægtyw’vço une? un? KZT seizaîvovs
son d’à mi lilas! se ART 2917004101 6’14,» me? AAP

1’007; lamés! I aigu se BK nuçanlsy’gmpu lame? tu?
K4 fluganlsjgai’w’u’ sans î’eos’. ’ IIawôs aigu naquît-v

’Âsiloyça’pssov nui id 5&9: -

Janus est nathan: unius, alumina autem cathetus non homo.
Jagus alterius u’ianguli, aequale rectangqu , cuiusunum-latue
est reliquus 031118111" prioris, aiterum reliquus cathetusvposte-

4210,11. trianguli , nempe rectaug. 14X73: rectangulo T4Xaô.
Ponatur enim aï super Al’ in AI, et angulus yen? super en-
glua T44, exit, 0b aequalitatem horum angulorum a3 in A4,
du, ut;v. gr. punctum ô iaeeat in 9, unde,,ducta;K9, eril:
(I. 1L) triangulum AQKzuôy, et angulus AQK rectum, adeo-
que (I. 28.) recta 9K persillois raclas-F4. Compleaçur recru.
gulum ABI"4, et producatur 9K, dam conveniat cum recta I

Ï ..BIt in H, ducatui’que pet K recta EKZ’ parafiela rectale .44, 1

plique", 0b 118:.in4 (i. 54.); rectangulum AGBH: rectan-
gulu 43X4984I’X492411xad, et rectangulum «41324:
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" Sic parallelogram’mum ABT4, dismeter autem.

ipsius AT, et cires 4T parallelogramma quidem sint
E6, ZH, qnae ver’o dicuntur complementa, BK,
K4 ; dico aequale esse complementum BK comple-

mento i .Quoniam enim parallelogrammum est ARIA, dia-I.
meter autem ipsius AT, aequale est triangulum ART
triangulo ATA (Prop. ,34.) Humus quoniam paral-
lelogrammum est EKGA, diameter autem ipsins est i
AK, aequale est triangnlum AEK triangule AGK
(Prop. 34.). Ex eadem ratione et triangulum KZT
triangulo KHT est aequale (Pr0p. 34.). Quom’axn
igitur triangulum quidem AEK triangulo AOK est
aequale; KZT vero triangulo KHF, triangulum AEK I
cum triangule KHF est aequale triangulo AOK cum.
triangule KZP (Ax. 2.); est autem et totum trian-
gulum ART toti AAT aequale. xReliquum igitnrflIÇ
complementum reliqno K4 complemento est negualé
(Ax. 3.). Omnis igitur parallelogrammi etc.

rectangnio A4X4Z:AAX9K:A4X73. At ex I. 45. est
rectang. BEKH:.KQZ4, bine, addito commuai AEKQ, erib
AOBH: rectangulo AEZ4, i. e. 41’)(a3:---A4)(73. Prome-
sitio hsec, de que eadem observanda sunt, quac de I. 41.
Cor.l4. cum que arcte cohaeret, hac. rations flemonsttata fait

a Gruson. l. e. 5. 9. ICor. 5. Quodsi in Cor. praecedente eathetuskunins tria
anguli à c. A4 aequslis fuerît cetbeto non homologo sites
tins 78, erit JyXuôzyâ (1:44q. Nominatim itague, si (Fig.
80. b.) in triangule HEP ad 1’ rectangulo ex I’ demittatur ad

AB perpendicularis FA, erit. rectangulum segmentorum AA,
RA aequale quadrato ex FA. Hampe, quum sit niangulnm
JET sequhngulum triangule TEA, ut VÂCÜIIHAS in I. 151. (1.1..



                                                                     

158 I (ELEMENTORUM
IIPO TAXIS pô’.

Hapd «à: ôoâeîaav eûôeîaw, T97 6004511194 rpzyaïvq)

«5’009 nupullqlôygàppov nagafialsw, à! rif ôoâét’oy

fond; Æôvygeïpluç);

"dom o; pèv àbûslva 31319610: 1; AE, la; (9è âoôw’

rplyœyovvô Page 6è 00195109; ywm’a wfiôyqamwg 1;

É, de! 05 nagé 1ij (bâtirai: eüôeîml wifi AE, 195
00196111; 191795111,» un? T i’mw nagullqlôygappov nœ-
çufialeîv, êv ïay 7,17 z! ywvlç.

h ZWcow’zœ 755 T 7917M?) î’cnw naçaüfllo’ygappofi

16 BEZH, à! ywvlç: ’57? 17716 EBH, 311th 1km zy"
A; nul admît» ’(Éfgis Ën’ eÜÜGIuç chleu w,» BE ni

13A, ami 6217,10!» ZH (in) m6 (9, nul 614i un? À
6510169134 1:59 EH, EZ napéüvylog fixât» 9; .46, 243d

lmënïzôm o; 63. , Kal 3nd ais nagaÂMÂovg’ 1039

.49, EZ 5130610; Mimosa! 92, ai 6nd AGZ,
GZE 079c: ywviut 311027. 690m9 siam! ïoar aï 39a 17m3

BGH, HZE (Mo 6919541 51050004159 521m» ai 0è (in!)L
0.05006va 4? Mo 699051! de à’nezgov èxfiallôpwat

6., cri: nominatim inguîus 1:2 ahgulb En, Mecque, quum .
in lriangulis 1.413 FAB’aint pneterea etinm anguli ad A

  recti (hypa), «un: etiam hue trinnguh aequiangula, (I. 32.,
Cor. 5.) adeoque ex Cor. Il. Adx’del’A t1. Cf. Gruaon.

l. en S. 1607 ICor. 6. Ali: renfloue à; comparentur triulgula rectanguh
aequîangnla 544131148) cric tectqngnlum AI’XI’Az-BPXAA.

Cor. 7. Proclo, cuius commentarius ad hanc propositia
(mon: ab initie maliens est, observante, etiam, si non ex une.

L sec! e daubas punais diamètri ducantur tictac lateribus pl-
rallelogrunmi planche (Fig. 85’. 84.) spatia, quàe ex maque
parte dinmotri superfinir, demtia istis aima diametfnm patch
lalbgrammie (du illi seÏiuvicem non condhgant, vive Parte!!!

l
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PROPOSITIO Xle. (Fig. 85.)

Ad datam rectam; .dato triangule aequale pataude.-
»grammhm applicate in dam ’angplb ’rectilin’em

Sît quiâem data recta ÀB, datum véto triangùlum

Î, et dams angulus rectilineuq A; oponet îgîtur ad

datam rectam .413 , data triangule F aequale paralla-
logramànum applicare in angulo aEqùglî. ipsi A.

Constîmatu’r pafaHelOgrammnm BEZHaeqüale tri.-

angulo F, in angulo EBH qui est aequalis, angulo
A (Prop. 42.); et ponamr in directùm BE rectae Bd,
et producalur ZH ad 9-, et par A alternai ipsarum
EH, EZ paràïïela ducatur A9 (Pr’op. 31.); et iun-
geïcuæ 6B. Et quonîàm in parallelaà Je, EZ recta
incidit 9Z) anguli 119Z; ÛZE ’duobüs mais émit
’aequales (Prdp. 29.); "ergo 39H,  HZE duobus rèctis
minora sunt; rame autem a minorîbus quam daubas

r mais in infinitum prodüctae toncurrunt (Post. 6. vel

inquart ’coinmhnem habbant) inter 39 àëquali’a mm, quad

rodant modo demonnmtur.I Addî patent idem vemm fore,
A li val pluie dubbus pagallelognmma cire: diamètrnm consti-

tuahtur. .Convennm quoque bains theoremà’üs, quad Palon-
rixu bahut, facile probari poteur. Nempe, si parallelogram-
mum divisant fu’eric in quatuor pahlleibgramma, ira, ut ex
illi: duo lavera: n-aequnlin sint, cousinent teliqua duo ciron

ndiametmm. k l  PROPOSITIO xLIv.”
Obs. ï. Produo manet, hanc parallelogrammî data nî-

l’angulol amadis ad datant rec’tam npplicàtionem (mythifiai)
prima ’quui hautins "continue docm’nae de Parnbola,»3-Iypor-

o



                                                                     

160 annulan’ronum
ovpm’rnovozw ai 63, ZE d’oc; ëzflallépwm HUM-i
ncboù’waz. ’Euflsfihj’afiwaav ami avpmnu’zwoœv une?

26 K, fiai (ME rot? K amadou ânozæ’gç 115v E11, Z9
« nagéMryÂog 57’190), fi KA,vxai ëuflsfibioâwoav ai 911,

1.113 ëni w) A, .M omit-da.» a ( , *
Ilagctllxlôyganpo’y 01’941 êtrti 15 GAKZ, ’ôtdpe-n

190g 3è attirail); 9K, me) 0è 17,31 OK 910490419715-
ygçppa pè’v ce? AH, ME , fini d’à lsyôywu nagez--

nlqgwlpuæa ni AE, BZn 1’001! taïga 501i 16 AB in;
EZ. ’AÂÂoÊ ami .1) 16 BZ V197 T Œgtyw’alço émiai i’aov’

  nul 1:6 A3 02’911 wifi F émia! î’aoæl. Kai 8nd i’m] émia!

1; 17716 HËE ywvlu t7; 6716 ABM, (infini 15916 HBE
a? A émia! 2’07," nui 1; 6nd ABM dieu zfi A 700711,:

50m à»). à , n.HaçcÊ 177W aoâcïoau ohm süôeîoçv 111:1! AE, cg;

ôoôe’wt 191705119) tu; Î ïoov nagaIMnlôygappov naga-

fis’filmat t6 AE,, à! yww’ç: 277 6nd ABM, écru!

i’my ni A. "Once Mu inanition. ’ A

. IÎIPÛTÀZIÊMË. v
T55 ôoëh’aiu eôâ’ùyçoîppç), lbbinocçàünlôrgapflov

WWGŒOÔME , à! cg; ôoôet’ay yœw’çreüôvygdppç).

1) Kal lagunt de. Basil. et 0m: omittÎt Paris. cum Cod. a.

Bolet et Ellipsî, et esse gntiquumt Pythagoneornm Musée in-

’ventum. ,Obs. 2. Caeterum ’alia ratione problema ira adhuc con:
"t’ai poteau Facto, ut ante (F 15. 96.),hjaarallelogràmmo BEZH

aequali triangule in angulo EBH.--;J, pouatur BE in di-
recmm rectale 3,4. Ducatur deinde recla.AH, cui par E pita
ranch. ducatur EH, cluse cum producta HB conveniet in M



                                                                     

1.!an prunus.   161 il
Ax. 11.); 63, ZE îgitur productae concurrent. Pre-
ducanmr elconcnrrant in K, et peth punetum al.
terutri ipsar m E11, Z9 parallela ducatur KA (Prop-

31.), et producamur (9A, HB m1411, M punch.

Parallelogramm-nm igitur est OAKZ, dinmeter
autem ipsius ,OK, et circa 9K paraHelegramma qui.
dem AH , .ME; quae veto dicuntur cemplementa AE,
EZ; lâequale igitur est 113 ipsi B2 (Prop. 43.);lsed
et BZ triangule T est aequale; et ABigitut triangule t ’
P est aequale. Et queniam nequalis est angulus HBE
angule ABAI, sed HBE angulo A est aequalisi et
ABM igitur angulo J est aequalis. i

Ac! gdatam igîtur rectaux AE, date triangule P
aequale parallelognmmum applicatum est JE , in an-
gnlo ABM, qui est aequalie angulo d; Quod openebnt

facere. I [If- Vænepsosm ’o va. mas-1.)!
Date firectilinee, aequale parallelegrammum’ cen-

6tituere, in date angine rectilineo.

l. 29. Cor. 3.), et pei- Il! duca’tur recta 211211 parallela tictac

AH, patiterque pet J recta 11.1 parallela "un BM, cum l
que; MJ convenietlin puncte aligne 11 (Il. 29. Cota 5.) crit-

’que parallclogrammum 4BJM:BEZIÎ. Ducantur enim rectàe

EH, ÀM,Ïefitque 0b pauliens JE, EH, triangnlum 4E1! g
:AÆH (I. 37.) aâeeque, demre.communi 18H, cri: HBE
:4331; (I.Ax.5.). A: me est pars «me; paulielogrammi .
BEZH (1.54.), pariterque AÏIM pars dimidià paralielogrammi
ÀBAM. flaque ABJMzBEZII (I. in. 6.). Similis en: con-
structie, si tenta RE in ipsa 1M penatur. I;



                                                                     

162 emmena-eau:
"Etna: 76 Mât! 00031! 6113157912]on 16 ABFA, 1;

6è âoücîaa yawl!» sôûtlygappoç a; E’ (lei il?) 193 ABFA

efiâvyeoiimço ïew nepaünylôyçawtov ouetæfeauâaz,

à! ni 6019.6[077 70041:]: tu? E. l
’Emçeüzâw 7&9 dB, mû azimutâtes et]? ABJ

"7944.5110 (trou nabalhjltiygapuov me Z9, à» rai 6nd
mm 7011711, î’m] 45ml r57? E nul nagaflêflbfoôœ
mugi) il]!!! OH aûôeiow me? JET tgtyaiwp i’ocw flaquâ-

.lv;).éyga,dpoy 16 HJVI, ü! 1,1? 17m5 HGM ywviç,
ému» 1’017 "[7? E. .

Kai êmi E ywvt’œ êuute’gç toit! 47916 GKZ, HGM

50121! i’ay’ nul a; 6916 QKZ aigu «En; 1192H 6’01"27

ïeæy. Kowcj apogamie) ci tine KOH’ 4.310790: «En;

lZKQ, KGH tais tine KOH, HOM l’eut 82014:.
’AUL’ ai 6nd ZKO, KOH chioit! ôpôaîg ïaou sials"

and ai tine KGH, HQM Bigot ôtait! 69mn; ’î’eaz
sim’v. 11969 (M tua 61519819. ce? VH9, au) fifi 71969
mini «rimailla un? 9. 6’150 eüûsîaq ai (9K, 91W, ne)

371i toi mini [L691] napalm, tcËg èqléç’fig yawlag
611024! ôgâaîc i’oag noto’ûewt ën’ 515061119 aigu 301241

K9 tu? GAI. Kal 5nd sis naçullæj’lo’uç (nie Kill,
ZH 615mm êve’nsew r; 9H, ai êvœlÂnËE yww’at ai

I âne M011, 911Z i’aœt dÂÂojÂazç 620W. Kazan) alpag-

Obs. 5. Simile est Peletarii problema cenversum: ad
datant rectam date parallelogrammo constituera aeqùale. trian-
gulum in angulo dato.

:PROPOSITILO XLV.
i Obs. Iure menet’ Rob. Simson., rectarum KM, 2.4V

parallelismum exi ipsa constructione I immediate consequi,
pestquam ostensum fuerit, ZII,V HA pariter ac K9, GAI in
directum esse, nec opus esse, cum inde deduçere, quod KZ,
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Sit quidam datum rectilineum 4131?] , dams ver.

angulus rectilîneus E; opertet igitur rectilineo ÂBFA
aequale parallélogrammum constituere, in date angulo E.

lungatur enim dB, et constituatur triangule ARA
aequale parallelegrammum Z0 (Prop. 42.), in angulo
iGKZ, qui aequalis est angule E; et applicetur ad
6H rectam parallelogrammuni 1V! aequale’triangule
JET , in angulo H92", qui est aequalis angule E

(Prop. 44.). i - ’ A IEt quoniam ’E angulus utrique ipserum GKZ,
HGM est aequalis; et (9K2 igitur angulo HEM est
aequalis (Ax. 1.). Communis addatup,KÛH; ergo
ZKG, KOH, ipsis KOH, .HBM aequales sunt (Ait.
2.). Sed ZKO, KQH duebus rectis aequales surit
(Prep. 29.); [et KQH, 119M. igitur duebus rectis-
aequales sunt (Ait. 1.).) Ad aliquam igitur rectam
H9, et ad punctum in ea O. duae rectae (9K, 6M,
non ad easdçin partes ,pOsitae, angules deinceps duo; I
bus rectis aequales faciunt; gin directum Iigitur,est4
K9 rectae QM (Prep. 14.). Et’ quonim in parallelas
KM, ZH reèta incidit OH, anguli ’altemi MOI-I,
611Z aequales inter se sunt (l’rop. 29.). Commu-

MA sint aequales et parallelae i. e. ex I. 53. Caeterurn Pflei-
derer. iure paritetmonet , applicationem huius problematis ad
VI. 25. exigera, ut parallclogrammum non solum datum an-
gulum habeat, ml etiam ad’ (Imam rectum qpplice’ur,.1)al’ileli

ac in I. 44. iussurn fuerat. "Nova autem bac condition: ad-
dila Problema simili reductione absolvent" ac I. il. ut Com-
mandinns et Rob. Simsen. obServant in Cor. sa hanc prope-
sitienem. Aliter figuram rectilineam quamcunquer v. c. JBI’JE
(Fig. 88.) primum "guident in triangulum iPsi acquale, deinde



                                                                     

164 I annamite-eau»: -
usinât» fi fine ÛHAs ai taïga 6nd 1119H, 6H11 and;
tînt; 811Z, 9sz ïoul clair. au al «Jus M611, 9H11
durit! ôgüaîg ïoou situ” nui al une; 011Z; 91711 âge;

Mou 69mm,- ïom siqc’v- ën’ 6151961419 des: ëmlv ZH

tfiHJI. Kai 3nd si KZ ’61? 9H i’m] ce ml nagé).-
Âæylâg 301w, cillai aux! si 0H spi Mjl’ and oiKZ dieu
ni M11 un; te and napéllqlôc écru and èmçwymî-
0110W mirais E’ÛÛâîaL ai KM, Z11, nul aï KM, Z11

î’eou vernal nagdllæyloc’ sim’ nagaÂMÂôygappov aigu

être), çà KZAM. Kent ënei 1’004! 301i se plus! ABA

19:7me 11,5 Z9 nuçalhjloygoïpwp, c6 de JET 13,5
HMt üov 594x 16 ABRI eüââîygappoy 52.90 me?
KZAM napalhjloyeqipyg: émia! l’ami.

T93 07904 doâs’wr 3619117901211pr agi] ABÎJ l’oeil

negullpflôyçappev OUWÎO’IOC’tOCl t6 KZJIM, à! yww’q

17] 6m; ZKM, ü être»! i’m] la»; doâ’ei’ey rugi E. "0m59

5’86; natrium. i ’
IIP o TA 212 Mg.

249:6 mis doôslmyg 515.1961059 tazgéywvov (immédiat.

”Eozœ ri 601965004 6619610: 9; AB’ dei il?) (inti mis

JE «Haies tetgdywvow oïwygoîgùat. ’

hoc triangulum ope I. 44. in parallelogrammum, quad datum
angulum ac datum lattis habeat, convenue douent in hune
fere modum. bucentur ex alique sagaie figurae diago-
nales Bd, DE etq.’ l Dueta deinde recta I’Z paralleln rectae

Bd produeatur, donec (l. 29. cons.) cum producta Ed con-
veniat in) Z, eritque , ducta BZ , .triangulum EP4219241 (I.

I 37.), adeoque figura BAFJE iam transformant est in aiiam ipsi
aequalem BAI’Z, cuius laterum numerus unitaire. miner est
numeze laterum , quae figura primaria habebat. Pariter deinde

- nove, hac figura transformera in alinm, quae laterum numerum



                                                                     

I un]: PRIMUS. 165
nia addatur GHA; ergo MOH, GHA angulis OHZ,
6H11 aequales sunt (Ax. 2.). Sed M611, 9H11 duo-
bus remis aequales,sunt (Prop. 29.); et GHZ, GHA
igitur duobus rectis aequales sunt (Ax. 1.).; in directum .
igitur est ZH rectae H11 (Prop. 14.). Et quoniam KZ i
rectae 9H aequalis et parallela est, sed 9H relctae
MA; et KZ igitur rectae MA aequalis et parallela
est (Ax. 1. et Prep. 30.),- et iungunt ipsas rectae KM
Z11 , itaque et , ZA aequales et paraflelae sunt
(Prop. 33.); parallelegrammum igitur est KZAM. Et
queniam aequale’est quidem ABA triangulum parafie-
logrammo Z6; JET vero parallelogramme H M;
totum igitur ABIZI rectilineum toti KZAM parafie-

logrammo est aequale. . z I 1
L Erge date rectilinee 113le aequale parallelegram-

. mum constitutum est KZAM in angule ZKjll, qui
est .aequalis date E. Quod epertebat facere.

P a o P-O s 1 T 1 0 XLVI. r (Fig. 89.)

Ex data recta quadratum describere. l I ’
Sit data recta JE; opertet igitur ex ’AB recta

quadratum describere. I d
tienne anime minorem habeat, et re ulterius continuum, per-
venietur tandem ad niangulum datae figuras aequale. Ita in

à nestra figura ducta Z9 parallela rectae RE conveniet (I. 29.
Cor. 3,) cum producta A]? in puncto allquo 9, eritque, dueta
9E, triangulum BEbBEZ (1.37.) sdeoque figura ABlj’Z:
triangule 119E, mule res deducta est ad I. 44. Haec paucis’
tantum attingere yisum est. Qui plus eupit, adent Kliigel.
(Mathem. Wôrterb: sub veee: Figuren und ilire Verwandl.
Th. Il. p. 214. sqq.) et ces, qui ab ce citautur, auctoret.
Caetemm luce figurnrum transfermstio in parallelegramma et

. . .t L . V a



                                                                     

166 . 9 ELEMENTORUM
"1:17:00: 1?; AB 513.9510, 05716 1017 71ng «01.7 m;-

pet’ov 1m? A , 71969 690039 a; AF nui 1155000) 1?? .43
l’en 7; AA- noël du) tu: 1017 40729001011 1?? AB 710:-

’ 911111110: fixât) AE’ du)? dé 1017 B embêtai; tfi A4

na9dli.r,log i100) a; BE.
IIagaMæflôypappov 0790: 301i 1d AAEB’ i017 07904

son. .5 W AB 1,1; AE, si 0è .44 7.7 BE. une:
mi 1) a; AB 191" AA 20124! i’0rf ai 1000098912901 ai
BA, AA, AE, EB l’eut 147.1112019 eim’w’ îoânlevgofl

07901 9’011 16 AAEB nagtzllqî.6790,lz,uow. A670) de
du ami 69.9070101041. ’Emi 9’039 01’s 71090111910119 102g

i AB, AE 50’0in0 ëvënseev a; AA’ ai 0790: dm; BAA,

AAE 70mm diroit! 69:90:13 î’0at 01’011. ’Û9ôâ dè a;

17ml BAA’ 69191) 0790: ami 45716 AAE. Tala! dè na-

gallnleygdwcwv zcogt’aw ai émwwz’ov 711611901! 1e,

. , ,. l I l l l 1«0d ywvuu tout «Mulet; eieîv’ 0901] 0’90: ami éna1e9aw

10h &flêvn’V-IIIO’V 1051! «5nd ABE, BEA 700111077. 69--

ô’oyw’woil (4’90: 501i 16 AAEB. ’Eôet’xôaj 6è ami i06-

nlevgoy’ 1019417021100 0:90: .6012, ami 301w dm; 1779 AB

5006m: 0Ërayey9appévov. "07169 céda atonieou. d

1) Vecem mi habent edit. Basil. et Oxen., emittit Paris.
cum Cati. a.

nominatim in rectangula Potissimum dimetiendis figuris in-
servit. Quum enim ad dimetiendas figuras quadrntn adhibere
seleunt. haec autem rectangulis tantum applicari pessint, non
autem liguris, quarum anguli sunt obliqui, pater, ita demum
eandem quadratorum mensuram dimetiendae figurine cuicuuque
adhiberî pesse. VEedem etiam pertinet, qued Peletarids et
Clavius habens, problema: datis duabus figurais rectilineis in-
aeqnalibus, excessum maioris super minorem exhibera rqued
infra v. e. VI. 28. ut notum mpponitur.

I



                                                                     

LIBER PRIMUS. . 167
Ducatur rectae AE, a puncto in ca A, recta 11T

ad. rectos anglosu (Prop. Il.) et ponatur rectae ME
aequalis 1M (Prop. 3.); et per, punctum quidem A
rectae AB paruliela ducatm- JE (Prop. 31.); pei- pun-
ctum vero B ipsi 114 parallelai ducatur BE (Prop. 31L).

Parallelbgrammum îgitur est AJEB ; aequalis îgi-

tur est AH .quidem rectae AE, A4 vero rectae RE
(Prop. 44.). Sed et AB rectae 1141 est aequalis; qua.
tuor igitur BA, A4, AE,, EB aequales inter se
saut; aequilaterum igitur est AAEB paràllelogrammum.
Dico etiam esse rectangulum. Quoniam enim in pa-
rallelas .118, JE recta incidit A4; ergo anguli BAÀ,
AÂE duobus rectis aequares surit (Prop. 29.). Rectus
autem est 3A4; recrus igitur ’ et AJE. Parallelo-
grammorum-autem spatiomm opposita lattera et anguli
aequalia inter se sunt (Prop. 44.); rectua igitur et
uterque opposîtomm 43E, BEA angulorum; rectan-
gulum îgitur est Ostensum autem est et
aequilaterum; quadratum igitur est (Def. 30.), et est-
ex A]? recta descriptum. i Quod oportebat facere. ’

PROPIOSITIO XLVL
, 09:. Facile damonstrari potest, quod’ Procluslobservar,

si lattera duorum quadratorum sint aequalia, ipsa etiam qua-
drata esse aequalia, et contra, si quadrata sint aequglia, latent
etiam corum esse aequaiia (I. 34. Cor. 21. 22.). Atque id
ipsum sumitur in demonstfatione I. 48. Contra, si duorum
laterFm altemm altero mains est, exit etiam quadratum prioris
mains quadrato posteriori: et vice versa.

Obs. Austin. manet, si rectaugulum definiatur esse pat
rallelogrammum, cuius omnes auguli recti sint, et quagiratum
esse rectangulum , cuius omnia latere sint aequalia, ptpposig
doms 46.1.1101: admodum opus eau” post I. 42. I. 44. et 45. Et .



                                                                     

168i . zLEMEN’ronuu
111° o TA 212 pâli

iEv voie ôçüoyww’mg carnivore, ce oinô mîg miel

(iva ywvl’av inouwoüoyç ululais twgdymalo’y, ïaov

3011 cois dm) raïa! flic! 0.91964! rowing naptazovoaïv’

WÂG’UQOÎ’V urgezyuivotg. - . ’
"Etna; zga’ymvov ôgûeyaîww «t6 ART, 69497,35! è’xov

vfiv 0nd BAT yowiow- Âéyw, au mâtiné mais Effrayé-i

www î’oov être) cois «inti nôs! Bd; A]1 margayuiwocg.

’Auaysygcîcpûw, mie oïnô (à!!! 1779 ET engéywvov

«i BJEF’ dine Je 707v B11, AF 1d HB, OP aux),
ôtai 100A ênnæ’gç: mir Bd, T E 9111903111109 fixât»

ci Ait aux) ênaCeüzôwow ai A4, ZF.
Kali âne) 69015 ëmw égara-5’90: 10711157")! BARBAH

70110551" n96: 8j mm ’süüu’ç fifi Bd, ami. 1:97 n96;

01611? emmi? ce? A, (Mo artificier ai 11T, AH, fini,

pomisse «un abuse, 11eme negaverit; 0b multiplicem amen
mm sine Hubio adiocta fait.

PROPOSITIO XLVIL
Obl. Hoc quaque theorema Pythagorae esse’dieunt, qui

on invente ulcmne.boum sacrificium’ facerit (flouâmeîv Myovab

Proelua ail), unidoxPythagoricum vulgo nominatur. Quae ciron
lune rem de Pythagora narrant, diligenter collegit Scherz.
(Dissert. de Timon Pytlragor. Argent. 1143.) et ex ce Müller.

(System. Zuummemtell. . et wichtigem bisher behnuten Be-
weise des Pythaëor. [Lehrsatzes mit cirier ausfiihrlichen Theo-
rie der Zahlendreieeke. Niirnb. 1819.) et hue feregedeunt.
Plutarchul inDialog. : sa 0638: C1741 501w fiait»: xurnEm’xova,

Sect. Il. p. 100. T. XIV. Edit. Hun. in barbet:
biïlîuâayéçac En) 17; ôaayçdppuu .8057 39h51:, (il: 9mm!
’Annüéôoroc (Wytteubach. suspicatur: ’Anolléô’wpoc)

’Hrlu Hvôayôpm qui «5994639 digne nippa
Kuîuo, à” q? lapnçâv 27145:0 490081101117.

N



                                                                     

nana PRIMIIE. i169
pnovosleo XLVII. 0:15.90.)-

In rectangulis triangulis, quadratum ex latere rectum
angulum subtendente aequale est quadratis ex lateribus
rectum angulum continentibus,

.Sit triangulum rectangulum ABT, rectum habens
anguiurù BAT; dico quadratum ex ET aequaÎe esse

quadratis ex 3’11, AT. . "i ’
Describatur enim ex ET quidem quadratum BÂET;

ex BÀ, AT veto quadrata,HB, 9T (Prop. 46.); et
par A alterutri ipsarum Bd, TE parallela ducatur
A11 (ProP. 31.); et iungantur A4, ZT.

Et quoniam rectus est uterque angulorum BAT,
BAH (Def. 30.), ad aliquam igitur rectam 12A, et
ad punctum in ca A , duae rectae.AT, AH, non ad

si?! moi 117c 51101157060115, (Je 2’001! divans-Dicunt trempe

Geoxiletrao: 1; 790mm) 36mm; ni zwplnw, ut expiimant qua-
dratum lineae aequale esse spatio - raïs mongolique: 11h! rififi,
du nèôflltyw 11’591 103 zwpz’ov de nuguflolfic. Hic inique Plu-

tarchus aubins est, au 0b hanc propositionem I, 47. m ob
aliam aliquam, que, ut nonnulli locum hune explicant, si
theoriam paraboles pertinet, rectius autem secundum alios-pro
I. 44. sumenda fuerit, sacrifieium Fecerit Pythagoras. A110
loco ovpnoamzuîv wçofllypérwy libr. VIH. cap. 1V. p; 5-19:
T. XI. Edit. Hum. Plutarchns ait: ’Eou 7&9 à! raïa 7mm-
manu-tairois fiançâmes, piliez! âê neofllâpum, i6, and» sîôuîv

3081571037 3Mo rein»! naèafia’üew, et; [de Einw, fig; 33 3140;th élp

a; au! Quant ËËEUQGÛËWL 050m 167 Hvâuyôpov’ nabi 7&9 (5.11.315:

ylmpvgénpoy 10510 un) pouazwteeov .1017 ôswpripuroc, 3 n)?
inordvovaav abrasez: raïs me) "in ôçâûv 2’001! ôwapëwiv. Hin

itaque propositionnem VI. 25. eam fuisse perliibet , 0b quam’
.inventam nacra feeerit Pythagore: , que munis confirmait vip
deum, baud un. certain esse Imam , oh quodnim inventum

z



                                                                     

170 znzmanronvu
in! tu? mitai p.591] amenai, mais êæsëæîç renvias rivale!

6900:1: âme notoôolr in. 56195141: ripa émiai a; T11 i

a)? AH. me; ce? mini liai ml BA 17? Je émia!
375 niaisions. Kai ênsl 1’01] sa.» a; tirai JET ywviœ
17’ inti ZBA, 6907i yoËQ ènawe’gœ, nowû agoçnslofim

1; (inti ABT’ 5M; 0790; «inti ABA 51?; Mimi ZBT
301th î’oæ]. Kai être) ïm; émiai pt. dB zfiBT; 1;

. 0è ZB ni BA’ lido 61j 1) ai dB, RA 6110i saïs T B,

Il) Verbe: aux! été! 2’01] ioda! 1; prix! dB il; Bl’, 1; ôÈ 2B
si B44, omirtunt edit. Bas. et Oxun. et habent tantum: aux;
me) (Ho ai dB, HA etc. Editio autem Paris. es ex cod. A.
recte addexe videtur.

- illud Pythagorae sacrificium factum sir, niai forteiillud 0b
pinta invexita plus semel repetitum esse, dicere velis. Dio-
genes Laertiul in vira Pylhagome VIH. segm. 12. in llabet:
45ml 33 ’Anollléciwpoc: (i laytarzuôç 53011021419711! «31700:. «J161! sû-

çôww, «in 101? tgzroivov 7; 17710141300011 alangui l’eau 567auto raïs

menezoôoazc, nul Sana; Em’ygawm 055th 5’101"

711,13"; Ilrnfhzyôgy; ni meulait 2359610 nippa
Kéïv’ àp’ 31:9 deum)? 1771175 fiovôvox’yfl.

Eadem [a]?! refert Atlnemeus Deipnosoph. L. X. p. 165. Ed.
Ald. 15H. vel p. MS. Ed. Dalechamp. Lugd. 1712. In vita
autem Thaleris l. l. Diogenes Laon. ait: 1711905 te 111.7072"!in
yewperçeîv pallidum (Thaletem se.) (Mai Iluptpz’ly, fleurîtes! za-

zaypainpm En! 1;;4010111’00 ai 1917011107 (igüoyaiwcw, and 05001.57

psïw et ôè Hvôayôgav 97a0i11, 0331 Sana: ’JnoÂÂciÜwçoc ci 107L-

oruuic. Diogenes iëitur Laertius prime loco l’rop. I. 47. ad
Pythogoram invenrorem perspicue refelt, in tamen, ut criant
ipse Apnllodori auctoritalc putissimum niti videntur, cuius
Epigramml tnmcn de sanrificioiquidem Pytlmgorae refert,.1t
qua occmione id factum sit, baud satis clare exponit. Por-
phyrius se" Malchus in vita Pythagorae c. 56. refait: ’Eflou-
«9,1110: a! 1mn "allumai, a: 9:41.04, [30511, 05 âzprflæ’arépoç,



                                                                     

Lrnsnlrnrmus. 17f .
easdem partes positae, angulos deinceps duobus nous
aequales faciunt; in directum igitur est v TA rectae
AH (Prop. 14.). Ex eadem ratioue et RA rectae 116
est indirectum. l’ât quoniam aeçualis est JET angulusïl

angulo ZBA (AX.’ 1.), recrus enim marque, commu-
nis addatur ART; totus igitur 118A toti ZBT est
aequalis (Ax. 2.). Et quoniam aequalis est quidem
4B rectale BF, ZB vero recule Bd; duae utique

EEsupoiv tu; âçüayww’ou 17)? incubation Tom: dvvapémv fait:

«agneloient. Hic itague, quamvis de sacrificii genets subdu-
bitare videstuv, inventum tamen I. 47. clare ad Pythagoram
refert. Caeterum hi testes omnes recentiores sunt, ne: ad
certain aliqusm veterum auctoritatem lestèrent remittunt. Haud
certiora sunt, quae Romani scriptores habent. Apnd Cicero-
ronem de Nature: Deorum l. HI. c. 36. legitur: ,,Pythagoras,
cum in Geometria quiddam novi invenisset, Musis bovem

immolasse dicizur, sed id quidem non credo, quoniam ille ne
Apollini quidem Delio hostiam immolare volait, ne aram san-
guine adspergeretfi Vitruv’ius Architect. l. IX. c. Il. inventum
Pythagoricum plenius quam reliqui describit bis verbis: ,,Item
Pythagoras normsm sine unifiois fabricationibus inventam ostendit,

et quam magna labore fabri normam facientes vix ad verum
perducere possunt. Id lutionibus et methodis emendatum ex
eius praeceptis explicatur. Namque si sumantur regulae uses,
a quibus uns sit pedes au, alter: quatuor, tertia pedes quinqua
basque regulae inter se compositae musant alias alism suis ca-
cuminibus extremis, schema habentes trigoni, deformabunt
normam emendstam. Ad cas autem regularum singularum
longitudiues si singula quadrata paribus lateribus describanmr,
quod erit pedum trium lattis, areae habebit pedes novem,
quad. erit quatuor, .sexdecim; quod quinqua, cuit vigimi quin-
que. r 15a quantum aresc pedum numerum duo quadrata ex
tribus pedibus longitudinis [stemm et quatuor silicium, asque
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.172 V IDEMINTORUDI
DZ in: slow, ÉMITÆ’QG hareng, nui yœvt’a si 67:6
4B4 roulis: si tînti ZBT in": fiégtczti’ça si A4 finisse

zfi Z!" in, sa] ni AIM 19170110? si ZBTrptytn’wp
[au tout. Km’ 30m mû pas? .4311 sgtyaiitov amiti-
tuost mi .611 nepuklylo’ygaflpov, fidow se raie twist
mimis! (Zoom mis! Bdtxai a; 1:ng ouistitis situ napal-
Ârilotg mie Bd, Axl’ 1017 6è ZBT sequins; timid-
trtotl ni .BH zezgâyawov, fldaw ce 7059 ntüw Tri?
minis! fleurerait! ZB mati s’il mis tanisais situ napal-
ÂfiÂotc sur: Z8, HP je? 0è suiv i’oaw thulium 70a
cubilot: Émis" ïoov taïga étui ami «mi BA antennule-

ygappay se; PIB sszgayaivçu. fouettais 8è, êmÇwyvu-

pistant 107v AE, BK, dstxûâoswt nul tu T A na-
çauyltiyçupflov i’atw 195 9T wezeuyuivtp’ 510v taïga mi

BAET rngciywvov dual zoîç HB, 9T rupayw’vocc
ïoov émût. Kat’ écu ni me: BAET zngdytovow ointi

tufs BT duayçatpèv, fui Je HB, 6T dnô 115w Bd,

tantum numerum midi: unum ex quinqua descriptum. Id l’y.
angoras cum iiiyenisset, non dubitans a Musis se in ca in.
vantions monitum. maximas gades aguis, hosties dicitur iis

immolavissc.fl I t
E quibus omnibus consume videtur, baud. quidem tend-

moan ad summum antiquitftem pertinentibus, st fait); cette
satis consume si Pythagonm invontum propositionis I. 47.
retard, de sacrificio autem, quod fecisse 0b id ipsum vel 0b
.aliud inventant Musis dicitur, utrum hecatombe, an minot
Inscrit victimaruni’ numerus, quin’etiam in omnino fueiit sn-

crificium summum, quad Pythagoraoorum disciplina respuere
nonnullis visa est, au itaque forte bovem saltem e faine con-

, fectum immolaverit, quad alias etiam a Pythagoraeis factum
q iegimus, nihil serti halicte ventres. Cseterum, quod veteres

thonine Pythagan’aum, id media. astate mugira-nm maths.
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dB, -BA duabus T3,. BZ aequales saint, umque
unique, et angulus ARA angulo ZBT aequalisçîhasîs i

igitur (Prop. 4.) Al basi ZT aequalis , et triangulum
11131 triangulo ZBT est aequale. Et est quidem
ipsius trianguli ABA duplum B11 parallelogrammum
(Prop. 41.) , basin enim eandem habent’ Bd et cis-
dem .sunt. pat-allelis Bd, A1; ipsius veto trianguli
ZBTduplum quadratum EH (ProP. 41.), et enim rursus

basin candem habent et in eisdem sunt parallelis ZB,
H1"; aequalium autem dupla aequalia inter se sunt
(Ax. 6.); aequale igitnr est et parallelogrammum 13.4
quadrato HB. Similiter autem. iunctis AE, BK
ostendeturpet parafielogrammum T A aequale quadrant
9T. Totum’ igitur BAET quadratum duobus H13, I
011 quadratis aequale est, et est quidam BJEI’ qua- t

I "dratum e15 BT descriptlim, quadrata vero HB, 9T
ex 3A , AT; ergo, quadratum ex- BT latere aequale

un. vocale solebant. De variis eius damonstrationibus vide
Excursum Il. et supra I. 41. Cor. .6.

Cor.11. Quadratum super dismetro alicuius quadrsti du-

rplum est huius quadrati. l
Cor. 2. In quovis triangulo rectangulo quadratum unius

catlieti aequale est excessui, que quadratum hypotenusse su-
pers: quadratum alterius catheti.

’ 1Çor. 5. Ëi e vertice trianguli lrectanguli in hypotsnussm.
i demittatur perpendiculum, quadrats segmentorum hypotenusas

. esndem habebunt differentiam, quam quadrata cathetorum.
V Cor. 4. Si e puncto quocunque P restas Ali (libr. 91.92.)!

’ etigatur ad sans perpendicularis F4, et e punctis huius motte
quibuscunque E, Z ducantur ad AB rectae Ed, . If , paritai-
que Z4, ZB etc. Quadratakearum, qune ex min puncto E
ductae surit, eadem inter se differeutiuii hibebuut, au»...

z
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l I .
AP tti des: tinti fait: BT nierais ŒETQOII’ND’VO’V î’oovk

étui trois tinô suiv 13A, AT nlwgaîæt tszgayuiyocg.
ÏEN des: son; tigôoywm’ocg mi 1d éëig.

l HPOTAZ’IEmy’.
Ï lois! quyui’llofl T6 tirai [nés 76v y11209054! empoi-

7tuwtw i’otw trois (Inti 10511 lamait! 1017 ægtyaivov 0250

niaisoit: sémantismes- WEQIEXOIMÙM] rendu tinti c077
luttait! 1013 ŒQlyw’WO’U M; grimpait! 691M aussi.

Tgtyw’ætov 94:29 c017 ABT 16 (inti mais cric BT
Matinée macérasses! 2’007 è’tnw trois étui "raïa! B11,

AI’ alanguît! enguyto’vmg- lift», du 0,91915 sans! si

inti BAT rendu. i l I L"H109: ytig étui 1017 A angelot) ni 11T suât-:42
netig 69002; si A4, and attisât» qui BA in?) A4,
nul ênsè’etixôw si [1T . ’ A

drata earum, quse e quasis alio puncto rectae dl ad A et B
duci possunt, i. e. erit en Q-Edqr-ZBq-ZA cJ:I’B q-PA 11-,
Cf. Pappi Collect. filatlmm. l. Vil. Prop. 120. Apollonii loca
plana 13,11. Prop. 1. et Thom. Simpson. Elem. of Geom. Boolt

Il. Theor. IX. iCor. 5. In triangulo aequicruro ABI’ (Fig. 95. 94.) si
ex uuo aliquo angulorum .ad basin in lattis oppositum demittatur
perpendiculum 1.1.1, cric summa quadratorum omnium trianguli u
laterum :121 9-1-2le Q-I-SBA (l. Est enim ET (1:12 Q4-Bd 9, et
zigzaguas-BAL Itaque BTki-f-AI’nt-i-ABhTJI-f-
2JÀQ-F5qu. wEst haec propositiq Gregorii a St. Vincent.

I. 2:5. 24. ’Cor. 6. Si duo triangula rectangulà habeant summsm-
quadratorum cathetorum aequalem , aequales etiamterunt hy-
potenusac,- et vice versa.

Cor. 7. Facile etiam pater ratio descxibendiquadrati,qllod
aequa’le sitsummae duorum, trium, quatuor ct genernim n
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est quadratis ex BA, 11T lateribus; ergo in recuit;
gulis etc.

a

p R o p o s 1 T I o XLVIII. (Fig. 95.)
Si quadratum ex uno laterum trianguli sequaleest

quadratis ex reliquis duobus trianguli lateribus; an-
» gulus "3 reliquis duobus trianguli lateribus contentus

reclus est. . hl Si: enim quadratum ex uno latere BT. trianguli
JET aequale quatlratis ex luteribus BA, AT; dico
angulum BAT rectum esse.

l

a

Ducaturi enim ab A puncto rectae 41’ ad rectos t
A4 (l’mp. 11.), et ponatur rectae BA aequalis A4,

et iungatur AT. *
aliorum quadratorum, quorum laters data suint, dum nempe
duo primum lutera data sub angulo recto iunguntur, thionique

I hypotenusie ad terminum eius extremum tertium Imiter sub
augulo recto iungitur, et nova hypotenusa ducitur, atque ita
pergitur, dam adliuc data latere supersunt.

Cor. 8. Pariter, datis dusbus lineis inaequalibps, pite:
ratio invenieudi id, quo plus potest maint, quam minot, vel
ut aliter dicamus , datur ratio inveniendi quadratum, quad se.
quale sil: differentiae duorum datorum quadratorum. Erigatur
nempe ad punctum extremum lineae clame minoris perpendiqu
lum, et ex altero eiusdem minoris lineae termino describatur
circulas radio, qui aequalis sit lineae dame maiori, abscindet
me e perpendiculo lineam, ’cuius quadratum aequale est ex-
cessui quadrati lineae maioris’ super quadratum Huez: minoris.

PROPOSITIOXLVIII. ’
Obs- 1. Propositionis huius, quae conversa est pneu-



                                                                     

176 sinuai-ronum
Kali 57192 à") (lady 1511.4 ni AE, 1’000! in! ml

nô (2nd flic 4A cszpdyœvow 193 dm; mie A3 marga-
yw’mp. Kowôv npoguelcâm 16 029:6 10,79 AP vergé-
.fwvow la) à’gwdnô 1037 .414, Aï 151947:07:25 fac: étui
zoîç aînô 107w Bd, 11’ rezpajw’wotç. ’AÂM cote ’

ph! (inti n54! 411, AF î’oov étui 16 dnô 11?: 41’,
0’901) 7.059 81m4! fi ônê AAT ywm’a’ un 6è aînô «in

EJ, AF 1’001! étui ’56 dnô ni; BI’, incinériez; 705?

c6 d’en oint; mis 4P rugu’ywvov 3’001! 13ml ce? (i716

mît; BF 151911:70:54». dîne aux) alevguî 7; 41’ ni ET

Gain in? and 37183 l’or] émia! 0; 14.4 ni AE, slow?) 3è

gandin a») ai 4A, 111" 6110i m5314, Aï ïaaa
aloi, 3mi- floËotQ 1; [IF fléau 17] 131701," yww’a 074m

oi’æînô JAF 7014113.]: If 15716 BAT i’ar. Ïnghj 0è 7;

demis, aliam demonstrationem llabethroclusl, dam trempe
maudit. si angulm EJT hon foret remua , ex eadem recule
«(F patte, ex qua est E, construi posse alind triangulum re-
ctangul’um, cuius aingula lutera aequalia forent ïatefibus trian-

guli JET, quod 9ere fieri maquât ex I. 7. Alium modum
hanc pçpposidonem demonamndi vide infra Il. 15. Obs. 5.

Oboi 2. Quum ,- ut ad I. 45. diximun, éd dimetiendu
figuras quascunque, adeoque etiam ad dimetienda quadrnta alia
quadrau mensuras loco adhibere soleanË, v. a quadratum,
cuius cingla; lamera pedexà longa saut, et quad propterea pe-
dem quadratum appellant, invenietur, ut facile deiuoustrari
potest, area quadrati cuiuseunque, si expjdretnr, quotieslatus
eius quadrati, quad pro mensura sumirur, continèatur in lill-
Iera quadrati pr0positi. Is enim numerus in ne ipsum fluctua
indicabit numerum quadrntorum pro mensura sumtorum, qui
in proposîto quadrato continexm’. V. c. si laïus quadrati ali-

u cuius si: septem pet-lum, continebit illud septies septem, i. a.
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Et quoniam aequalis est AA redue JE, aequale

est etiam quadratum ex AA quadrato ex -AB. Coma
mune addatur quadratum ex 11T; quadrata igitur en:
41A, 11T aequalia sunt quadratis ex BA, AF(Ax.2.).
Sed quadratis ex AA , AF aequale est quadratum ex
AF ’(Prop. 47.), recrus enim est angulus ÀAF; qua-
dratis vero ex 13A, A1" aequale est quadratum ex
BF, id enim sumitur; quadratum. igitur ex. AI" ace
quale est quadrato ex Br; quare et latizs AF lateri
ET est aequale; et quoniam aequalis est .41] rectite
JE, communîs autem 111", duale urique 411, AF
duabus BAI) JIF aequales sunt, et baçis Aï basi Br
est aequalislv; anguille igitür (Prop. 8.) AAF angulo

quadraginta novem perles quadratos. Hinc etiam factum est,
ut nilmcri in se ipsosr ducLi numerl’ quadrali ’vocarentul’a Ian]

veteres .el; Pythagoraci maxime multi in eo fueruut, ut nu-
merus treslintegl’os eius indolis invehireht, ut gamma quadra-
torum duorum aequalis esset quadrato tortii mimais Ira nempe
ex nostra propositione laiera trianguli, quomm hi numeti Ion-t
gitndinem metinntur, efficient triangulum rectangulum. Ta-
les numeri 51m: verbi causa 3. 4. 5. En enim 5.5M;4:5;5.
Generatjm autem inveniendia numeris du; generis varias ex-
cagitatae Sunt regulae, quamm alignas ira, ut kodie solenrl
exPressas hic subiungemus. Unam Proolua ad Pythagoram
refait, quad hue redit. Shmatur pro uno catheto numerus
impar quieunque (2n-j-1), pro altero catheto numerus, qui
prodit, si a prioris numeri quadrate unitatem demas, et, quad.

n (11n’3-l-4n-i-1-1

2reliqunm est , bifariam dividas val 2112-1411),
.

et pro hypotenusa darique numerus, qui prodlt, u acumen
M
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«lm; JUIF 0’937; taïga and A)? 47m; EAIK; ’EcËà! taïga

191745700 nui ce? 657?;

à
r

primo sumü quadrate unitatem addn, et quad px’odit bifa-

4 2 411 1 1 -n 4.2 4. -.- :QnÏ-f-Zm-f-l). Alla regula,alun dividas

quam ad Platonem refert Proclun, a numato pari initium fa-
cit. Sumatur numerus par quicunque (211) pro uno catheto
et pro altero quadratum, dimidii eius numeri unilate mul-l
statum (112-1), pro hypotenusa’ autem quadratum dimidü m1-

meri uniate auctum (nil-kl). Alla regula in baba: Sumano

, .
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BAT est aequalis. Rectus autem 44T; recta: igitur
ethAIÏu Si igitur trianguli etc.’ , r

un duo humer-i macqua!» quicnnque (9A,b) et film!!!" pro
’ uno catheto differantia quadrntorum corum (112-51), pro al-

xero duplum eius, quad profit une in alterum ducto (M),
deniqnlevpro hypotenusa summhquadntorum numerornm ism-
mm (1124-12)! Alùm regulam genet-dicton baba: Euclidel
in Lemm. 1.’ ante X. 30. Quae 4mm; hic verbo indienne

aufficiat. Conf: etiam Excuro. Il. ad I. 41. l
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:0 P 0 I.
«’le impallnldygappov ôpâoyulmov nsçzézeaüœt

létaux; 6nd 0150 1151! mir 69491751! glandait mgiaxo’uoü’ti

tûôetaîy. V, ’ k
fi. nono; de nagaÀÂ’qloygtx’pyov xwgi’ov 11641 miel

4641 ôtépsrpw 41151015 nagallæyloygoîppww à! ânoîov’

025v 06v rois dual nopanhpguîpam yvüpwv mlez’aôwd

D E F I N. I.
Quum, ut ad I. 45. dixinius, ad exprimendamtaream fig":

"tu!!! Idhibere soleant quadrilla, nominatim ad inveniendam
arum plrallelogrnmmorum rectangulorum (glue brevius rectana
sa]. noixûmbimus):1quaerendum orit, queues id quadratumg
quad marronne loco sumitur, ipsum aut aligna eius pars in
bali «angon poni pousit, i. e. quolies lalus huius quam-mi
iplum au! eim par: in hui rectauguli cominoatur, et deinde’
quoücs seriez eiupmodi quadruorum ipsa aut ains pars de-
m’mùuu in rëetmgulo nua super alleram poni possit,

i e. quotiu- idem latus quadrati ipsum au! oins pars
dominion: in lltitudine rectanguli contineatur, qui duo
lamai in. de dual ostendetl numerum eiusmodi quadra-
zomm au: paxtium quadrui in rectangulo contentorum. Hjnc
etiam factum est, ut eadem, quam pro signa multiplicationis
adltlbera 1010m, nota, nempe X utantur etiam ad designnnd



                                                                     

a

d x
:ËUCLIDIS. e

ELEMEN-TORUM
LIE-EH ’SE’CUNDUS;

DEFINITIONES.
l. Omnel parallelogrammum rectangulum continerî
dîcitur sub duabus rectum augulum conçirxentibus remis.

2. In Omnî parallelogrammo unumquodque eorum,

-quae ciron diametrum sunt, parallelogrammomm cum
duobus complementis gnomon vocetur;

dam rectangulum, quad sub duabus mais cornînetur. Ira
V. g. rectangulum, quad tub remis A. B continetnr, indien;-
tur pet AXE, ut iam ad I. Def. 30. diximus. Aliter etiam
parallelogramma litteria, quibus punch extrema’diametri n04

11mm; designare solent. Praeterea monet Scarburgh., Geo-
metras diacre, rectam passe qliquam figuram , quam quadratum
rectae aequale ait ci Egurae (ut. ad I. 47. diximus) et pariter
dues recta: pas: aliquam figuram, quam rectangulum sub
istil mais uquale si: figura;

l - DÉFIN. Il.
Gn o m o n primant! dictus est pro indice horologii solaris,

deinde etiam 0b figurao similitudinem, pro norma val. dun-
’ bu: regulis sub angulo recto iunctig, denique pariter 0b figura:

aimilitudinem, mi hic, de ca pardlelogrammi parte, quae,
denim une 00mm, quae cirai diamantant sunt,0pu*allelogram-
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Il P Û T À Ï I 2 de

’EcËv (de; 6’150 süâelan dè a; érigez calmît!

ais- 0’aa (Ennemi? ill’lj’flaîd; il; nagzexôpevoè! 0’000-

yw’woæ! 6nd c153! 6150 6111965071! 1’004! 3013 mais ce 6nd

Mg (iîp’îf’ïdv and Endura!) mît! wmpdtwv. moletons;

1mm dgôoywvt’oig. 7’
"Eozwaav 0150 «5496m: ont A , ET , nul vecMoâm

a; ET (Je è’wxe 1:qu roi A, E aypsîa’ 18’740, du cd

6nd 1061! A, ET nsqtsxdpewov ôpâoyw’wov l’au!!! étui

cg; ce 6nd 705v A , Ed nagezoyéwç» dpvâoyœvlço, un)

191 13ml Œaîv A, JE, nul du 11,5 «lad 7454! A, ET.
"H100: yole dnô mû E tu? ET ngôg 690031; 7; EZ, «r

and usinât» zy’ A lin; 1,5 EH, and du)? Iun c017 H reg;
Br naèdllojloç 271190, 1; H9, au; (9è 1071! 21, E, 1*-
rtgi EH nuëdllnlol 9510100054! ai 1K, E11, T9. 4 ’ .

"I001! dé être; Id E0 mais EK, zizi, E6. Km’
301L 16 M1! B6 16 56m3 7:51! A, ET, molètera; ph!
7&0 15ml tub! HE, ET, il»; de EH 1.7; 14’ 161625.

mon superest. Caeterum, quamvîs verurh ait, planque llbri
aecundi propositionea Arithmeticae, Algebrae et Geometriae
communes esse (unde etiam apud Barlaamum monaehum,
Graeculn Arithmeticum, decem .primae huiuà libri propositio-
nes arithmetice demonstratae leguntur, qua: etiam videra est
in Elem. of Geom. cf Euclide by Billingsley London. 1570.

. dimilesquc etiam ad Aritluhetîcam velu Algebram Imam pro-
positionum applications lmbent Claviua ad 1X. 14. Element.;
Tacquet. in loua. Elem. edidone, ot’ Christ. Sturm. in des un-

,nrgleichlicheu Archimedis Kunstbüchern, Nürnbalôm. p. 47.
sa.) et, guaranas ad Algebram aut Àrithmetiçam pertinent,
.algobraice val arithmetice facillime demomtrari ponce, nec
«leur! rem, uti Clavius, Tacquatus, alüque pumas-vident
tu! (Cf. die Gemetrie me]: le Gendre u. I. w. van Gilber;
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PROPOSITIO I.’(Fig.135.)

Si sint duae. rectae , secta fueritlautem altera ipsa.
rum in quotcxmque segmenta; rectangulum contentum
sub duabus rectis aequale est eis rectangulîs, quae sub
linea non sema] et unoquoque segmentorum continen-

tur.
Sint duae rectae A, ET, et secte ait ET utcun-

que in A, E punctis; dico rectangulum contentum
sub A, ET aequale esse rectangulo sub A, Ed
contenta, et rectangulo sub A, AE, et (ectangulo

sub A, ET contenta. 4 vDucatur enim a E rectae ET ad rectos BZ (l. 11.), .
et pomtur rectae -A aequalis [EH (l. 3.), et par H
ouidem rectae ET parallela ducatur H9 (I. 31.); pet
A, E , T VCrO rectae EH parallelae ducantur 4K;

E11, m (l. 31.). - lAcquale igitur est E9 rectangulis EK, 4A, E9;
et est quidam E6 «rectangulum sub A, ET, conti-

t p, 280.). Geometriae ope nos indigne, et quamvis etiam illud
negari lmud possit, numerum eiuamodi propositionum admo--
dum, si oui volupe ait, augeri pusse, id tomer; nautique!!!
eo vallon: dcbebg ut omnes huius generis propositions tan-

- quam minus ueooaeariaa e Geometria exâudamus. Sun: enim
aliquae enrum et fore omnes, «6,. quae hoc libro contînm-
tur. pet se insiënis par omuem Goometriam militais. et re-
liquis propositionibus quam plurimis breviul demomtrdndis
et vetcrum Gecmexrarum libris intelligendis inserviunt, unde
dolendum est, en: a plurimis racontiorum mathematicorum

libris promet-mini ,
l PROPOSlTlo I. *O ba. Bol. luce propositio ossus spccialis eius, quam ha-

buimus I538. Cor. 4.
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EK 10’ 17m3 ouïr A, Ed, nsçtézemt ph! 7029 aîné

un HB, Ed, il"; de a; EH 13?. A- 16 (là 411 tu;
Ünô Wh! A, AE, il»; 7&9 â 4K, 10’171, gout! a; EH,

a? At nui En (iambe r6 E9 16 17716 1071! A, ET’
16 0790: 6nd 1457 A, ET i001! 501i T97 n 15716 A,E.J,
mû ’59; 6m; A, JE, and du 125 13m3 A, ET. ’EoÊv

aigu (Je! tu 702 éërîc- i

H P 0 T A 2 I 2 a.

l a t h, K E -’Edæ! eüâeîa moulu?) zlmây mg moxa, a? «me "mg
02.9]; nui énaæégov maïa! zyæjludïw’v negzexâpeva 69190-

,!uiwa î’aa 50:52 197 «inti 11,79 67.13 negayw’ælq).

Eüôeîo! 7059 a; Al? Humide?!» 06g druze nono? 16

T amusiez" M70), du «in; 6716 1071! AE’, ET YEEQIGZOI-

pavot! ôgâ’oydwov, petto? 106 17m3 maïa! EJ, AT ne-

v I I , , t .. ) i .ouaouaron ogüoywwou, i004! son 1110 ont; 19,9 A3
çeœçuywvçu. -

Cor. 1. (Quod est apud Commandinum, Clavium, Bach
manuum, Pfieiderer. inlScholiis ad librum Il. Element. Eu-
clidis Tubingae 1797. 98. 99. 5. 2., e quibus fete omnia, be-
nevole lperrnittente eorum auctore, vel ipsis auctoris verbis
vol brevius aliquantum depromta Sont, quae ’ad lmuc librum
notavimus.) Si fuerint duae rectae lineae, quae secentur in
rattes quotcunque, rectangulum duabus illis mais contentant
aequale cri: rectangulis simul, quae unaquaque parte unius
ad unamquamque partem alterius applicata continentut.

Cor. 2. Si basis 119 si: multiplex quaecunque rectale
HK v. c. :mTXIIK, m nomme numerum integrum, paralla-
logrammurp rectangulum sub EH et HG aequemultiplnx est
rectanguli sub EH et HK, i. e. erit BHXHûzm. BIIXHK,
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netur enim sub HE, ET, aequalis autem EH rectaei
A; BK vero rectangulum sub A, Ed, continetur
enim sub HB, Bd, aequalis autem ,EH rectae A;

A vero rectangulum sub A, JE, aequalis enim
4K, hoc est (1.34.) EH, recrue on]; et similiter etiam
rectangulum sub A, ET; ergo rectangulum .aubl 1
A, ET aequale est rectangnlo sub A, Bd, et rectan.
gala sub A, AE, et rectangulo sub A, -ET. Si
igitur sint etc.

P R 0 P O 8.1 T I O Il. (Fig. 136.)
Si recta linea secetur utcunque, rectangula sub tata

et utroque segmentarum contenta .aequalia suut qua-

dtato totius. . 1’Renta enim 113 secetur utcunque in T puncta;
dico rectangulum sub 11.8 , ET contentum, cum re-
crangulo sub 13A, 41’ contenta , aequale esse qua-
drato rectac AE,

quad Vol ex ipsa Il. Prop. 1. vel. inde pater, quad l. Prop,
55. Cor. 2. etiam locum habel in I. 58., uti ad cam proposi-
tioxlem diximus. Cf. Pfleiderer. g. 3.

Cor. Il. Quadsi eadem modo altitudo BII sit multiplex
quaecunque alterius rectae HZ, v. le. :nXIIZ, rnrsus u de-
notante numerum integmm, el’it rectangulum sub BH,H6
:m.n.HKXHZ,v Cf. Pfleiderer. 5. 4. I

Car. 4. Quodsi porto fuerit IllfzzHZ, adeoque 111x
HZSHKQ, erit rectangulum BHXHüzm . n .IIKq- Cl.
Pfleiderer. 5.

Cor. 5. Denique, si 111:4; cri: BHXIIOZ-înïJlKlL
C17, Pfleiderer. 5. 6.
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. Dlmysypdrpûw 7029 01’706 Hic AE cetgoËywvov 16

AdEE, ami i100) ôtai me"! T 67105090: 1051! 11.4, EE

1m9dÀMjloç TZ. k
"1000 61j Eau 16 JE mais AZ, TEE nul. Eau 16

7151! 44E r6 a’mî ni: AE ïargoiywwv’ 16 de AZ 16

157:6 tain! E11, AT ne9texôlwwoa! âpâquiwôw 1:09:5-

zemt uèv 7&9 ’ün6 1034! 1114, AI", à"; de 411 fifi

AH 16 de 13E ’06 6916 AE, ET, Ian 7&9 fi EE zfi
11Et t6 0’590: 6706 zob! 13A, 54T, geai 1017 1791690451!

AE, ET, 7001! fini 197 (inti 1779 11.3 9519076009).
"E031! 02’909 enflent nui un? éâfig. )

’ ITIEPOTAËIZ 7C
517169 etiâeîa mafflu]! 7,104357 uiç 511118, 06 157:6

11,79 (une mi érôs Tulîl numéro"! mottiofiwaæ! 69--
10qu;qu î’atw t’a-ü 197 ce 6nd" "raïa! (0.0079051000! 705915--

101115th ôçâoymnyiçu»uai ce? oin6 c013 7190519194001! l
199.1094009 1519017679).

9 PROPOSITIO n.-
l 0 ba. Haec prolaoaitio sistit praecedentis casum Specialem,

quo acilicet recta proposita in dues tantum partes aecatur, ea- ’
demqlle altcrum si: lama rectaugixilorum ad (totam et ad ipsius

» segmenta applicatorum. Quod etiam altera, quam exponuur,
d’amonstratione innuunt Campanile , Peletarius, vel sala, quam
tradunt, Scheubelius, Taequet., Bau’ov. Applicationem pro-
posiei iam exhiber 1. 47. Cf. Pfleidcrer. 5. 7.

Cor. 1. Si bifariam secetur JE Z, erit ,. 0b rectang.
10’:le KL 55.), rectaug. dB:24P--:2EJXJZ. Cf. Pflei-

derer. S. 8. i .l Car, 2. Pariter, si recta JE lsecatur in quotcunque par-
tes, rectangula sub totafetîslib singulis pins segmentia aimul
acqunlia surit quadrato’totius 1E. Cf. Clavius, Scheubelius,

I
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Describatur enim ex JE quadratum AAEE (1.

46.), et ducatur pet T alterutri ipsarum .44, EE

parallela TZ (l. 31.). . .Aequale itaque est 2E rectangulis AZ, TE; et
est quidem quadratum JE ex 11E, AZ vero rectan-
gulum sub Ed, AT contentum, continetur etenim
sub 411, AIT, aequalis autem A4 rectae AE (I.Def.
30.) ;’ TE Vera rectangulum sub AE, ET, aequalis
enim EE rectae 11E; rectmgxxlum igitur sub BA,
AT, cum rectangulo sub AE, ET, aequale est qua-
(irato ex JE. Si igitui- recta etc. l

PROF o sxrxo ,m. (Fig. 137.1
Si recta linea secetur utcunque, rectangulum, sub.

tota’ et uno segmentorlum contentum aequale estrectan-:
gulo sub segmentis contenta, et quadrato ex praedicto
segmenta.

alii. Quidam ipaam Prop. 2. ita mandant, Campanus, Pe-
- letarius, alii.i Cf. Plieiderer. 6. 9.

Cor. 5. Si recta secetur in partes quotcunque, quadra-
tum tatius aequaleest rectangulis simul, qune sub singulier
partibus ad singulas applicatis continentur. Cf. Commandinus,
Çlavius, Pfleiderer. 5. 10.

.PROPOSITIO 1H.
Obs, 1. Haec iquoque propositio specialem exhibet Il.

Prop. 1. casant ,1 quo trempe proposita recta in duas tantum
partessecatur, parallelagrammommque rectangulorum, ad to-
tam et ad du! segmenta npplicuorum, lattis alterum est unum
liorum segmenteront. Eadem redeunt alter-a. demonstrnio

. 44.
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Eüôela 7&9 r); A3 weïpvfoôm 15g è’wxe un; 1.6

I” légua, au c6 inti 1464! AE, BF negzaxôpeyov 69-
üoyaîwov î’atw 5’073 14;; 6nd me» AF, TE nsgzsxo-e

flâna o’çüoyww’lp, pan? 1m? chai mi; ET rewgayoîvov.

’Avayeyçéœfiw 7029 05’916 mis FB qugéywvov 16

I’JEB, and «Milan; æ; Ed êni 76 Z,  nul du)? 1017
A ânoze’çç Wh TA, BE nagdlbflog 5714901 ai JZ.

10m; 65; écu ’56 JE cois 4.4, FE’ aux! En: tu;
Mèvlv AE "a; 6916 105v AE, BI’ neçzexôpevov 6900-
7w’wov, negte’xawt Iuèvlghlcîg 6716 "50541 AE, BE, fin]

d’à BE Tfi BP a; 6è 114 T6 aînô raïa! AI’, FB

5’077 7&9 a; AF (5.1i TE. tu; 0è dB 16 dnô mis FB na.
zgcz’ywvoy’ c6 9790: 6nd maïa! AE, ET negasxôuwov

696*076th .i’aov 3011 zgî 6nd 1:61! AF, TE angle-a
20,116,119) 69:90wa190 Man? 1017 dm; mis TE zwgocyaîalo’u,

’Edv 079;; 613mm and ce? êëfig. ’  

Il P Û A 2 I 2 6’.
’EoÊv aüâaîu 790510.01; Œpnâfi (59 è’wxe, 16 dm;

1ny 52.179 ïczeéywwv l’ami abri mais me 0.316 Œuîvxqmr

pochon! u-zgayaîwozç, ami (593 ôiç’zînô 116w 9407741051013!

melszouévç) ôgûoywm’p, -
:

Campani, Peletalrii, Clavü; prier Scheubelii; sala Tacqueti, l

Barrovii. Cf. Pfleiderer. 5. 11., l
Obs. 2. Caeterum propositiones 2. 5. quamvis prima

inmÈcompreheusae, nominatim sine dubin enunciatae fuerunt,
ut immediàte’ cassent ad usus occmtentes panne, nec, quod
Austin., qui in ca. te Ramum (Schol. Mathein.F1-ancaf. 1599.
l. X. p. 89.) praeceésorem habet, asserit (Examinat. of çhe
lits: six Bock: of Euclids Elements Oxf. 1783. p. 56.) viticsaa
quadrati rçctangùlo aisdnctipni un, quod Ramus ait, in-
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Rema- enim dB secetur utcunque in Î; dico reg

 ctangulum sùb dB, ET contentum aequale esse rectan-
-gulo, sub AF, F B contenta, cum quadrato ex B1".-

Desciibatur enim ex ÎB quadratum TAEB (Iav
46.), et producatur Ed in Z, et pet A alternai» il).
sarum TA, BE paralleîa ducatur AZ (I. 31.);

Aequale igîtur est rectangulum AE ipsis 144, F E ;
et est quidam tectangulum AE sub AE, BFcontentum;
continetur etenim sub AB, BE, aequalié autem 13E
rectae BI’ (I. Def. 30.); A14 veto rectangulum sub
41’, TB, aequalis enim AI rectae TE; dB autem
est quadratum ex FB; rectanguluni igitur sub dB,
ET contentum aequale est rectangulo sub 111 t, 1’11
contenta, cum quadratolex TE. Si igitur recta etc.

PROPOSITIO 1V. (Fig.138.)-
Si recta linea, secetur utcunque, quadratum totius

aequale est quadratis segmentomm et rectangulo bis
sub segmentis cantentO; 1

scitîae logicae otigiüern debout. Via. 1. Def. 50. L :51. n. 1.

t Cf; Pfleiderer. 5. 12.

PROPOSÏTIO 1V.
Obs. 1. Ex allia bains propositionis demonstrationibn’s

sequeru maxime notari meretur, quam habent Campanus, Pcà
hutins, Clavius, Tacquet., BalTov., Scheubel. , in qua tex-ria
bis rapetitur. Nempe ABq:AZ-I-PE (n. 2.) et nm 42:4
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Euâcta rag 79mm?) 15 A3 tctMoflw dg ’è’wxe

«and æo’ T’ 15’701, 5m16 dnô ŒQÏÇ JE 145190:70:70? i’gow

3.051 maïs ce oint; 103v AT, TE nœgayuïvozç un! cg:
6?; 6m; n31! AIT, TB nsgzexope’wp ôgüoywvi’gn.

’Avaysygdrpôw 7&9 «i716 Mg 1’113" tszgoîywvow 1:0

AJEB, ml ënsÇeüzôw 9; EJ, and 6’103 pâti 1017 T

ânotégç Ouï? A4, E13 naçdllqlog 5119m fiITHZ,
du? 6è 1017 H ônotépç: maïa! AE, JE naçdüqlog

931.903 a; 0K. , l’ AKan) 3nd nagdllnlo’g 501w 7; T Z 1,1; .44, mi
dg mimis Épm’ntwuw 9; Ed, ri Étude yawiaj 357d
THB fan étui «:7; ânée and oïnwawiw n; ünôjfldB.

PIN: 1; 177:6 AIE ni 6nd ABJ Goût! Yen], 2nd «a! .
hlwçd 1; BA cg? .44 émia! ïmf and Üflô TEE «feu

ym’t’a vfi 6nd HEP 3m11! î’mr dine nui ululai
ET 7:1er43? t3; PH éoüv î’m]. ’AÂM fi un TE tfi

IIK 801211 Yin], â 6è TH zfi EK- mi 9; HK fieu 17; V
KB ëaüv in. îdônlwpov âge: étui ’56 THKB. 1H70:

(91j au and âgôoydfitow. ’Ensî gaie ngçz’l).1;26g 361w

15 Tif ’rji EK, ml sic mimés âaiæ’nsosv a; TBt ai âge:

e132!) KBT ,  BTI1 glma’ou 611011! ôgôaïg atour ïaaz.’

’ogenû 6è q; «and 1413p 69m) (sa; and q; 0nd 13TH.

fine ami ai dmwwa’ov, ai 15716 THK, HKE V
ôgâui eiow 6919070:va 9’590: êawi 16 THKE. ’Eâ’sixôo] e

8è and iaénlwpov- mezçdyœvoal taïga êmï, ami ému:

dm; mîç TE. me? tu? afin? (W ami la; OZ carmin:-
1râv écru; nui ému) a’nô zig 9H, 1015T, ê’tnw ânô

zig AP ce? 02’904, GZ, TK Twpdywala dnô au 11T,

. APXI’B-FÂI’Q (n. a.) quam PEEJlXI’B-l-I’Bq (u. 5.);

lande ABlzle’Q-i-ZAIXTB-l-TBÆ Cf. Pfleidcrer. 5. 17.
Obs. 2. Corollal’ium apud Euclidem huic propositioui
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e V yRecta enim linea AB secetur ntcunque in F; dico

quadratum ex 11E aequale esse quadratis ex AT, TE
et rectangulo bis sub 4T, TE contmto.

Describatur enim ex ’43 quadralum .44EE (I.
46.), é: iungatur B4, ettper T quidam alteirutri ip-
sarum A4, EE parallela ducatur THZ (I. 31.); par
H veto alterutri ipsarum AE, 4E parallela ducatur *
9K a. 31.).
’ Et quonïam parallela est TZ rectae A4, et in ip.
sas incidit’ E4 extérior angulus TEE aequalis est
intex-iori et Opposito A48 (I. 29.). Sed 44E angqu V
4E4 est aequalis (I. 5.), quoniam et latus E4 lattai
.44 est aequale; et angulns TEE igitur anguin IÏBT
est aequalis (I. Ax. 1.); quare et lama-ET lateri TITI
est aequale (I. 6.). sied TE quidam recta: HK est

w àequalis (I. 311.), TE vero reetae EK (I. 311.) et IÎK
-igitur ipsi KB est aequalis (I. Ax, 1.); aequilàtemm
igitur est THKE. Diço etiam et tectaxlgulum. Quu-
niam enim patellela estTH rectae EK, et in 119;".
incidit TE; anguli igitur KET,: BTII duobus rectics
sunt aequales (I. 29.). Remus autem est KET;
rectus igigur et ETH. Quatre et oppositi ,
HKB recti sunt (I. .340; rectangulum igitur [est
T IIKE. , Ostensum autem est et aequilaterum;
quadratum. igitur est (I. Def. 30.!), et est ex.
FBÇ Ex eadem ratione et GZ quadratum est, et
est ex 0H, hôc est ,ex 4R (I. 34.); ipsa igitur

adiunctum ex interpolation omxm putat Austin. p. 57. Illnd
tamen 0b frequeutem in demonstrationjbus saquentibus. appli-
cationem (in sequente statim adhibetur) ab ipso clamentonuu
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. .TE sim’v. K06 inti ("Goal in?) 16 AH 11,5 NE, mi
i611 16 4H 16 67166 16h! 4T, TE, ion 769 æi HT
1] TE’ m2 16 HE (2’96 i’aov t’a-Il 195 6716 11:71! 11T,

T E’ 16 07906 AH; HZ ïau 5’012 193 Mg 17716 115v AT,

TE. "117011361!- zal 16 GZ, TK 1t1gu’7wva 11’716 10h!

4T, TE’ 1d (790; 150001961 16 (92, TK, 11H, HE
ïau 5612 tais 1a 6’116 10341 4T, TE 1e1guyuîvmg Mal
196 6’29 6116 16h! 4T, TE negzæzopt’vu) ôgôsoyww’tp.

.4116 1c? filmage GZ, TK, 4.7], 11E 62.04! t’a-ü 16
A4EE, 5 501L 16 6716 15g 4E 151çcËywvov’ 16 0790:
6116 flic 4B 181967031101! ïatw 501i 10ïg 15059161631411,

TE 1819017641019 nui 11,5 (fig 6216 107v AIT, TE même»
lapât,» ôgüoyww’çn. ’EcËv 6’96 ê’ÜÛéÎOl mi 16 êëfic.

K4 I A 441 .0. 21).
48’700, 61e 16 6716 1159 48 151967621101! î’atw 361i

mais 1e 6116 163-11 4T, TE 161ga7w’vmg nui 193 6?:
17916 1671i 4T, T B neçtsxopæ’wq) 691907461610.

I

1) Editio Basil. et Oxoh. paritet ac Palisiensis habeht
hanc alteram demonstrationem, quam 517.16): val éréçœ 65516
inscribuut. Eadem etiam. adiecta est. in versionibus Zam-
berti, Orontii, Finei, Commandini, Boctmnnni, alin-
rumque, eau! ne salant, tiare omissa, habent Clavius et
Bal’l’uv. Peyrar us observat, E2116 alteram demonstmtiouem ex-
al’atam esse (in codice a , ut videtur) in chatta paginas con-
ligua. l Caeterum, quum aptien: eo tantum discrepet, quad
aequalltatem angulorum 1’113, IIBI’ inde infant, quia miam,
un nequllatel’i et ad A rectanguli .844 augulus ad basin se-

ntissia est recti (I. 32. et I. 5.) ideoque trianguli ad I’ rectan-
guli ETH, tertius angulus PHB pariter semissis est recti, in
que ad analogiam Il. 9. et 10. composita est, jure eam pro
punis haberebvidetur Pleidererus l. c. Diss. I. p. 6. 5. 16.
be quid tamen deesse videatur, holuimus cum loco suc

movere. .lactate notatum fuisse censeri potest , iudice PHeiderer. 18; »
and nddit, haud generatim, quad Austin. usent, corollafia et

à
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OZ, TK quadrant ex 4T, TE surit. Et quoniam

. aequale est 4H rectangulo HE? et est tectangulçm.
sAH suvaT; TE, aequalis enim ET renne TE;
et HE igitut aequale rectangulo sub 4T, TE"; tectam
gala îgîtuf 4H; HE aequalia sunt rectangulo sub
AE, TE bis sumto. TSunt autem. et 62; TK qua.-
dYata et 4T9 TE; ergo , quatuor GZ; TK, 11H,
HE aequalia sunt quadratis ex 4T, TE et rectum
gulo bis vanterne sub. 4T, TE. Sed quatuor GZ.
TK; 4H; HEÏ totum sunt 44133; quad est qua.-
dratum eu 4E; ergo. Quadratum ex AE aequale est.
quadratis si: 4T , TE et rectangülo bis contenta sub
ET) TE: Si lgltm’ recta en». s ’

. E T A Î. 1 T Ë IL t

Ëiëo quadratum est 4E aequale esse quadratis et
4T, TE et rectangulo Contente bis sub 4T, TE.

6:11 lices propositionum surnommâmes connecti in alimentir.

Caetemm filais; audit, omnia Parallslogtamms cit-cl dûmes
. mm: quadrati, .etism extra quàdistlxm pindu’etam, quamvis

non [tube-n: cum quadtatos angulum alignez-n communali,
quadrant- esse, dummodo lama corum laten’bus quadrnti sint
pat-allah; Pm’eter illud corollarium aidai possunt sequehlin.

Cor. 2. Si .48 in l" bifaxiam secetur, rectangnlnm A?
XI’B transîbit in quadrant") dimîdîaë lineae dB. Erit itaqub

JEq:4.-4Pq) vol quadratum cuiuscuxiqne recta: esquille est
quadtato oins dimidiae quatef sumto,(Glavius; Bal-rom, But:
mannus), vel etiam bis rebtlngulo sub quadmti latere, [et la-
teris dimidio et fics verts. Cf. ï’Vhistoua apud Tacguen

Pfleîdeter. 5-. .13. ICon .3. Sumnts quadratomm dual-umtectàrum 41’, l’B

N
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’Enl 769 mis whig xa1ay9wpæfg. 37182 i917 50m

7; EA 175 A4 r. 5’61] 5012 au) yuwiu 6756 AE4 112
6716 A4E’ and 67161 71001169 190464101) ai19sïç glanda:

611011! 6919069 lulu sial, 1m? AE4 690: 191765701) ai
19sîç 71011161, haï 6716 4E4, A4E, E44, 6mm!
6919069 ïoou 626111. "0961) 6è a) 6916 E44, lainai
6’96 aï 6716 AE4, 44E un; 6919;); ïacu éÏOE mi
sien! ïamr éna1ë9a 69cc 1061! 6716 AEzJ. 443 7,5]ch-
0616 301w 69069. ’091971l 6è si 17716, ETH, 1’01; 769

5011 1?? êw6c and 6716116111504! 7196g 1g? At 101m;
6901 si 6716 -THE rigolo-sui 501w 690’69- je”; 69a 7;

6716 THB glanda 1:6 6716 TEH’ 61ç1s nui 9:151r96 si
ET 17; TH 50121! un]. ’AÀÏ.’ si Wh! TE 13:] HK
Emily i917, 1; 6è TH 1?? EKt 206711511904! 6’904 Ëfi’ü 16

T K. "E151 6è ami 6919611 17sz 17716 TEK yww’m’v

1e196ywvow 69a 561i 16 TK, nul 501w 671617,”; TE.
416 16 6616 66 aux) 16 ,OZ TETQOËwaO’U 501:, mu’

5011116901! 193 6716 1179 AT’ 102 6’96 T K, 92 15196-

yawa’ 3011, nui 591w 1’006 1oîç (1,716 10341 AT; TE.

K62 57151 ("60v 3012 16 AH 195 HE, un! 8’011 16 AH
16 6716 16711 AT, TE, il") èo’ü 769 7; Tb’ 1;] TE,

ami 16 EH 6’96 i001! 501i 14,6 6716 167v AT; TE’ 103

61’901 AH, HE 7m! s’o1i 11,5 62g 6716 19711 AE, TE.

"E011 6è m2116 TK, (9Z 1’06 10?; 1571616311 4T, TE.

1d 66’904 TK, OZ, AH, HE fou 301i moîg T8 6716

1677 AT, TE mû 197 6k; 6716 11511 AT, TE. 142.16

.semper minot est quadrato summao earundem rectarum, .duplo
rectàngulo sub ipsis eomprehcnso. Cf. PHeiderer. 5. 19.

Cor. 4. Quum etiam si: ABq:Z9-!-AK-I-ZK:4Tq-Ià
4B szq- AFX HIE-:AIH-f-(AB-f- 41’) x1316 au .) exit itague
quadratum rotins 4B, utcunque in I’ divisae, aequale qua:
drato unius partis 4P, et rectangulo simul, quodv subtalterd

y .
x
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Quoniam .enim in eadem figura aequalis est
rectae Al, aequalis est et angulus jIBfl angulo AAB
(I. 5.); et quoniam omnis trianguli tres ahguli duo;
bus rectis aequales sunt (I. 32.), ergo tria guli ABd
tres ànguli ABJ, AMB , 131M duobus mais  aequales
sunt. Rectus autem B144; reliqui igitùr ARA, ÀAB
uni recto aeqliales Sunt ; et sunt aeè’fuales (I. 5.);C Inter;

’que igîtur ipsorum ÀBÀQÀAB dimidius est recti;

Recrue est autem BFH a .aequalis enim est interiori
et opposîto angulo ad A; reliquus igitur I’HB dirai;
dius est recti (I. 32.); aequalîs igîtur est TEE angu-
lus ipsi PHI-Î; quam "et latus BD ipsi est aeq’xiale

(I. 6.). Sed TE quidem rectae est aequalis,
Vera rectae BK (I. 34.); acquilaterum igitur est TK,
Habet autem ct rectum ahgulum .FBK; quadrqtùnit
igitur est Î K (I. 29. et I. Def. 30.), et est ex,
Ex eadem ratione et OZ Quadratum est, et estaeqaale.

L quadrato ex AF; ergo TK, OZ quadràtà surit, et
suntlaequalia quadratis ex AF, T B. Et quoniam æ;
sctangulum aequale V est rectatigulq (Ï, 43.);
et est rectangulmn AH sub 111", 11E; aequalis est
enim TH vrectae F; erit et EH aeqüale re’ctangulo ’

sub AF, F B; ergo AH, -HE àequalîa sunt ei, Quod
bis cOntînetur subi Aï, ÎB. Sùnt autem et FKgs
9Z aequalîa quadratis ex AI", TE; ergo PX; QZ,
’AH, HEkaequalia .sunt qùadratis ex AI, TE et

  Segmento TB et 31th tarins AB ac prÏot-is AP àggregato con;
finaux, vel (nomme Peletnrio): si duae rectale inaequales
fuerint, quadratum màjoris JE simul aequale est Quadrant) fui;
horis 41’, et’rectarigulo sub ’îpsarum sùmma (dB-PAF) le

differentia (I’B:4B---.d[’); vel duorum quadratomm imaginé -

hum différentiai aequalis est rectangulo sub summa et differentia

t



                                                                     

196 anamnuronuu
a? I K , OZ and 1d 21H, RE 520v inti 16 AE, 5 k.
écru! (i116 fric A]? recçoîyaww’ 143 taïga dm; cric AB

vergdyœvov îoov étui 1019 Vu à"; G15? AF, TB na
[æpayw’wmc au! un? (fig 15m; 16v AT, TE «4).:va

Iopfioyww’go. 5,09189 ê’âu (Mien. l .

IIÛPIËMÀ, 
l eEn a?) voûta»! «pommé» 3mm, au ëv rois urçua

7457m: xœglotg tu? rugi niai aldMETQOfl napaücîlôa

Nappa zeïçéywvd ëozw. ’

aporjzzze .
v’EoËd’ 5619610; ’7èup4n) nmôfi si: hm and rhum 3

26 6716 raïa! obvînt»? mie 51m 1,414744de negtqénevw l

ëçâoynîblw garni To17 aïno flic [44:10:51) mais! ergatif

181901767011 îoov 3cm r97 dm; hic effiloche; macqua

70579:. l ’latemm iplorum. Cf. Pfieideref. 20. 21. Immediete 110e
corollarinm demonluft, et ficissim ex eo PropositiOeaÎV-VIII: V
deducît Angelo; de Muchejtie ’Euclida reform. Libumi 1709;

« Cf. Pfleiderera 54 22.
Cor. 5. Haec tpi’opos’itio, ’ut Scheubelius indicdt, valet

etiam de pluribus segmentis. Nempe, recta A!) divis. in quot-
libet segmenta, cri: quIdratum recrue 4B aequale summae qua:

,dntorum omnium segmentorum, àdditis duplis rectangulis in-1
Le: duo quantique segmenta Icomprehemin Cf, Pfleideret’a
5. 24a

PROPÔSÏTIÔ v: 4
 Ôbs. 1. Quum si: AJXJB-Fquàl’flq; va; 44x11!

7..-TE q --I’J Q, lit autem «Il: JTëkf’dzBP-l-Fd et dBaàlilî-e

l’a! ethnie: hac proposition idem consequitur, quad Il; 4. Con
4 hebnimus; Bine viciesim Propa 5a ex Propa 4a Con 4. canna
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rectangulo bis cohtento sub 11T, FB. Sed TK, OZ
et AH, HE sunt totun AE, quad est quadratum ex
wifi; ergo quadratqm ex AB aequqle est quadratis ex
AF, T B et rectangulo’ bis euh 4P, [LB contente.

Quod oportebat ostenderça. s
COROLLARIUM;

Ex bis evidens est, ü: quadratis spatiisl, parallelo-
gamma cirez diamatrum quadrata esse,

PRÔPOSITIO v. mg. 139.)
Si recta [inca secetur in aequalia et inaequalia, re-

ctangulum sub inaequalibus totius segmentis çont’entum

cum quadrato rectae inter- puncta aectionum a’equale

est, quadmtqtei . n ’ t l

  u

pieds consequitur. Cf. Pfieiderez. fi. 26. 21. Gilbert. L’ c.
Aneth porto haine propositiouis demonetntîonem ope Il. à. et
Il, 5. I. 56. et Il. l. luttent Maurolycuu. Tacquet., Batmw Cf.
Pfleidnxet. j. 28. et aliam adhuc ope Il. 1., vel etiam Il. 4.
Cor. 5. et 11.3. Gregor.aSt,Vincent. (Opus Geometr. quadratim
circuli et sectionna: ConÎAntverp. .1647. ,1). 37,) Cf. Pfleiderer.

55:42-44.
’ Obs. 2. Si .44 consideretur ut recta secte-utcunque in

r, ab mgr, et ABsz-I’dzdr-I’J, l. Il. Prop. 6.
etiam in enuntiari patelin Si ectalinea secemr nautique rectan-
gulum tub tala et sub differenlia pan-tian), nua cum quadmto
partis minoris. aequnle est quadmto partis maioris. (Matin.  
Ghetaldi de re olutione et compositione mathemu. libr. V.
Romae 1630. p. 2. 54;.) Cf. Pfleiderer.,5. 29.

Cor. 1. Si mon: dB in aequalia JP, l’B, et inleqnelîe Il,
quecetur, recuugulum sub segmentia inuqualibtu minus est qu-
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E’üâaia 7&9 ne 9j jIB ŒS’tjt’Iiûâml dg ,uîw î’ou

nom? 16 1” el’ç âèeà’vwa zani 16 A” liyw, on. 16

15716 70h! .1141, dB negtezo’pwoy o’pâoydwov par;
mû aïno e169 F11 7619057011101) i’oov 6’0in un] 4716 r69

TE ŒeTQaKaÎqu.

’Avayæygdtpûw 7&9 (5nd mis FB zergu’ywvov 16

TEZB, nui Ëfleçeüxûw BE’ and (Île? ph! 106 z]
«incuba; 11.641 Î E, BZ nczgoËÀÂojloç oïxôw a; AH, me?

au To17 O ônou’gç-zoîv AE, EZ nagéllfiloç 5119m

KM, ami nélw ôte? 1017 A 671075954 1051! F11, B111

h nagdüngloç 57’100) AK. 1

«irato dimidiae rectae (VVhiston. Il. 5. Cor-.1. in Tacquet.Elem.
Èuclid. Geom. Rom. 12.45.), vel, ut Pappus rem expünîit (Lem.

XI". ad libr.ApoHonii de sectiOne ratiom’s et SpatiiOxon. 1796.

[3. XLIX.) rectangulum ÀPXPB (id ipsum enqu est quadratum
dimidiae BI’) mains est quovis alio, segmentât qxübuSIibet aliis

eiusdem rectae contenta. Cf. de Maxim. et Minim. geom. di-
vinatio in quint. .Conicor. Apollonii anet. Vincent. Viviani.
fieront. 1659. p. 103. sq. Thom. Simpson. Essai sur les Max.
et Min. Theor. I. Elem. de Géom. Paris. 1255. p. 175. sq.

Cf. Pfleiderer. 53. t ACor. 2- Qunm mm quadrnti ex Br, quam rectanguli 114
X213 perimeter sit :218, Pr0p. 5. sima! evincitur, patelle-
!ogtammum rectangulomm isoperimetrorum maximum esse qua-
dratum (Thom. Simpson. l. c. p. 174. I’Huilier de rellatione

-t nutua capucinade et termiuorum figures Varsov..41782. p. 28. 

Pfleidel’er. 5.134. Gilbert. 1. c. p. 281.) ,
v Cor. 5. Et, cum oh altitudinem maiorem (I. 19.) paral-

1elogrammum rectaugulum mains si; quocunque peralle101
gramme obliqmngulo isoperime’tro super eadem hui; isopo-
ifimetrotum parallelogl’ammorum quot’umlibet maximum cric

quadratum (De lacis solidie àecunda divinatiq geometr. in 5.
libtjos Aristaei. anet. Vine: Viviani Florent. 1701. P. 57 sq.
1’Huilier l. c. 1p. 6. Pfleidet’er. 5. 35.). h
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Bette enim aliqua .AB ,secta sit in aequalia quîdem

ad F, in inaequalia veto ad, 21; dico rectangulum sub
114] , dB contentum «cum quadratto ex TA aequale
esse Quadrata ex 1’34

l îDescribatur enim ex TE quadratum FEZ]? (I.
46.), et iungatur BE; etper A quidem, alterutri ipsa-
ïum TE, BZ parallela ducatur AH (I. 31.), par 9
vero alterutri ipsarum AE, EZ parallela ducatur’
Kùl (I. 31.), et rursus pet A altetun-i ipsarum T11,
Bill parallela ducatur AK (I. 31.). ’

Cor. 4. Ac quidem, cum sir Pdàdd-dlbdd-BP
:BP-Bd, excessus, quo pâtallelogrammum rectangulum
aeqtlalium laterum AP, PB superat rectangulum quorumvis
eegmentorum inaequalium 444, dB eiusdemrectaeAB(Cor;1.);
sen, que quadratum superat quodcunque rectangnlum isope-
rimetrum non aequilaterum (Cor. 2.), aequalis est quadrato, ’
cuius lama [Z est differentia laterum singulorum quadrati et
tectanguli h. e. excessus longitudinis rectanguli super lama
quadrati, vel lateris quadrati super latitudinem rectangulj. Et,
quumv si (Fig. 140.). ex puncto d abscindatur AIszJ, si:

. l « x444-Bd , ,recta AI in P bnfanam secte, adeoque 122-7, eut euam
Bra-AdXJle’dq i. e. : quadrato, cuius lama est ae-
midifferentia Iaterum contiguorum rectanguli. Cf. l’Huilier

l. c. Pfleiderer. g. se.) I »
1 cor. 5. Secetur AB (Fig. 41. aie: b) in allia inaequa-

lia .411, BIT in puncto 11 remotiorc a ’puncto bisecüOnis,
quam est A, in: ut sit FII)IJ: erit ’AIIXIIB-f-I’Hq:
BPQ:AdXdB-l-qu (Il. 5.). A: FH(1)I’dq (I. Cor.46.),

itague reclangulum AHXIIB(AJXJB, quad est Pappi l,
c. Lemm. XIV. Idem tradunt Ban’ov., Viviani (l. c. Cor. 1.)
VVhiston. , -Baermann., Pfleidel’ex’. M. 37. 38.



                                                                     

200 . ELBHSNTOIUH
Kg) 37563 ïaov être) 16 I’Q flaganhfgwtuu tu GZ

Inuganlçgufluau, noulet! ameublie) 16 AM° .5104!
Jeu, çà F11! (il?) et)? le ïoov émiai. Ding: 16 FM

’ ne .411 au»: 50117, 3m; and 1; AP .7; me émir (m;-
mû T6 A44 dieu en)? AZ ’îoov 301131. Kowôvyrgoç-

idem» çà 1’0- 62.01! taïga 16119 ce; Nîûyw’qu 1)

3’004! émia. ’AÀÀd i6 (MM! A6 cd 6nd 107v A4, A]!

émie, t’en 702p «5 .46 æ?) ABfl un! 6 NEC âge w03.-

.uaw 11109131!) 197 11716 A4, dB. Kowdv agogut’afia;

çà AH, 5 501th ïaov a; (2:16, mis TA 6 âge: ,50
pâmai! and 16 AH (700; Sorti 197.6716 1010 AA, AI!
neçnxope’vrp o’çûorowlgo mi et)? 1.3916 115c TA waga-

7vîvgm MAN 6 N30 vaigre)? nui i6 AH 510v

1) ha edd. Paris. ex cm1. n. Editiones Basî’, et Oxon. ha.
hem: 310w au: 16 .49 tu; dz me) 1A faon Sari, et infra pas:
l’au 7&9 1j 49 1,7 dB nddunt: 1:43 JE 2.4, 4.4! à"!!! à N39.
(wigwy, quad eadem redit. ’

Cor, fi. El: quum etiam perimeter- rectanguli JIIXIIB
mangea; :248, palet, isaperimetxorum parallelogrammorum
rectmguloxum non aequilntemrum illud mains esse, cuius.
lutera. configue, sen longitude et latitude minus a se inviceq

diffèrent. Cf. Pfleiderer. S. 40. l ,
Car, î. Quum, abscisse szBIÏ, si: P11 diffemntia

Iegmentomm A11, BU , senlidifferentià I’Hle, Mecque
etiam recta 1’11 secte sirïin’ aequalia in 1’, et ïnaequdia in d,

cri: qumxÆ-t-Mq (xi, 5.): Hinc (cor, à.) 411x
H34-PJXAII4-quzldX4B-ln-qu i. ec’AIIXIIB-P-PA

4: - Ali-H8’ X 1? 14X41?» ASlFÏEa141.e.)Pr-?p4.rd--.îz--...

4442.34 A 411-. IIB 14-194
. 4111.- H -A 4:84 )pentu-que (F13. Ml. a) JII:I’11-.-I’4:°--2-IL:-*

A
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Lune nounous. l 2011

Et quoniam aequale est complementum P9 60m-
plemento GZ (I. 43.), commune addatur AM; to...

A mm igitur FM toti AZ aequale est. Sed Pli! ipsi
JAuequale n est, quia et AF ipsi FB est aequalis (1..
36.); et A11 igitur ipsi.dZ aequale est. Commune

. addatur 19; totum iigitur A9 ipsi N50 gnamonî
aequale est. Sed A6 quidem est rectangulum euh ’-
LAA, dB, aequalis enim Je ipsi,.AB, et N50 igl...
tut gnomon aequalis est rectangulo sub A4, 4B.
Commune addatur AH, quad est aequaJe quadrato ex
TA (Il. Cor. 4.); ergo N50 gnomon et 11H aequa-
lia surit rectangulo sub A4, dB çantento et quadratq
ex T4. Sed N50 gnomon et AH sunt totum qua-

l

etCFig.1.4.1.b)Ân:PP-I-I’Ià me. 4z’flg’lëvh’ï’Ë-Bî

Semper itague apatium , quo rectangulum sub segmentis A4,
3.4.13: gaie recta .45 dividitur puncto J propiore puncto ,

, biscotionis I, exehdit rectangulum sub segmentis A11, 13H,
in qua eadem recta JE dividitur puncto Il remotiore a
puncto bieectionie (Cor. 6.), neu, quo rectangulum AJXAB, -
cuius latex: miam inter se diffemut, excedit alternm impea- t
ynimetrum KAHXIIB, enim leteruln (Effet-entier manier est,
aequatur rectangulo PJX4H sub Iumma ne differentia semi-p
diffa-endurant Intestin: comiguorum tin-maque rectanguli. Cf.

Pfieiderer. g. 41. . t0.0178, Et quam (Il. 4. Cor. 5.) quadratum eummte
flueront rectum scalper main; si: eumma quadratorum arum,
in ut difforentia toquant si: duplo rectmlgulo inter ismrectu
compreheuso, fie: luce differentia tanto miner i. e. gamma
quadratorum duarum rectarum eo propiue accedet ad quadratum

" (minor) (mains)(ma-W) (miam)
mésallia! inter in.» recta; çomprehçmuniq laque. 0mm

l

gamme earum, adeoque en flet, quo est te.



                                                                     

202 i .ELEDIENTORUH
fin) sa" FEZB rezgdywvw, ô êo’zw’oinô zig FB’

t6 (19a 67:6 mais! AA, dB nspzszo’yvevo’y (59007th07

perd coti (inti mis FA estgayaivov i’oov 13ml qui ciao
mis Î B zezçayaivgo. ’Eoiw ripa etiüsiœ Mal en? éëfig.

IIPOTAÈIÂv si.
à’Ealvi etiâeîu youpin) unit??? (fixa; arguent??? (lé

1:9 «fifi «bien: ën’ eüôsz’ugt To ’Üflô tris 51.779 vos!

ni ngoguemëvy mû mis nçognetyévng nsgtszo’pwov

âgfioyaimov perd 1017 «inti zig abrasins utgayairov
i’oo’u ont T95 dm; Mg ovyuszpéwyç è’z ce 11,74; flips-V

ast’ag ami rois angueméwig uÏç (inti mais aboyeu-

(péwc remaniait». l i

fluorum quadratorum cardent datam laterum summum haben-
tium minima erit, si latera ipsorum fuerint muluo acqualia
(Cor. 1.) i’Vlriston c. p. 51. De eadem hac propositions,
qnae est Euclidis Lemm. post X. 42. adhuc infra ad Il. 9.
Cor. 1. sermo erit. Cf. Gilbert l. c. p. 281. il

Cor. 9. St duae rectae aequales ita dividsntur in partes
inaequnles, ut rectangultun sub partibus unius seqnale ait
rectsxlglilo sub partibus alterius, arum: unius partes partibus
Valterius respective aequaies, maie: nuiori, et minot minori.
Cf. VVhiston. et Gilbert. l. c.

Cor. 10. Quum non tantum, ut Cor. 5. vidimus, sit

44-134 - . , AMBJ If1: , vernm etiam BI:-,Z---; Il. 5. etiam in
. . 444-134 q i 1.4.4-34 q .expnnupotest:( «A-2-) xAJXJB-i-(-""2"I- 1.. e.

quadrstum semisummae duarum inaequalium rectarum aequale
est rectangulo sub ipsis bis rectis, uns cum quadrato simidif-
ferentiae earum; vel: excessus quadrati semisummae duarum
inaequalium rectarum super quadratum semidifferentiae earum
scenarii! est rectangulo sub ipsis, his rectis. Cf. Pfleiderer.



                                                                     

  znanan sacuunus, 4203
dratum FEZB, quad est quadratum ex TE; rectan.
.gulum igitur sub 14.51 g dB contentum cum quadrato
ex 121 aequalç  est quadrato ex F B. Siîgiturrectqetc.

1

PROPOSITIO VI. (Fig.142.1
Si recta linea secetur bifariam, adiicîatur autem

aliqua ipsi  recta in .directum;’ rectangulum sub tata
caïn adiecça, et sub adiertapontentum cum quadrato
ex .dimidia aequale est quadrato cgmpositaq ex dimidiq

et adiecta tanquam ana; lima, I 1

99. 51. 32. I Simul palet, ut hoc chimer dicamus, dtgarum ra. ’
ctarum inaequalium A4, 13.4 maiorem Al aequalem eue A?
-I-IZ val BlH-I’d i. c. semisummae enrum simul cum sçmi-
differentia, minorem Bd contra BR-IZ h. e. excessai semi»
summae super semidifferemiam. l Cf. Pfleiderelj. 5. 50,

PROPOSITIO VI.
Obs. Alias propositionia huius demonstratipnes hÂbçnt

Angelus de Marchem’s, Clavius, Barrov. ç: Tacquçt. En. à.

Cor. Il. val o Il. 4. et Il. 5. vol a Il. 5. val e Il. 1. «11.2.
patins. Cf. Pfleiderer. M, 46. 48. 49. 57. 58. En maxime,
qua, Clavio referma, Mauritius Brescius , regina matheux. ai;
sciplin, in Acgdem. Palisiensi professpr, utebatuy, simplicitnte
sua se commendat. Ita nîmirum filé: Sumatur (Tala. VI, fig,

14:5.) A1234, mi; 31:44 (I. in. 2A), adeoque 13x34:
-Jd)(JB, et 0b 11sz, etiam 111.2414, unde 5.) 18x
Bd-l-BI’qu, Mecque AdXJB-f-Bl’qd’zl. q. Cf, Pflçig

dater. 5. 49. Caleta-nm! si recta .44 ut in. puma P utcupque
Iecta apeczem, ob T3241; et defd-Fbîzl’ddxll’, ph,

  rîm- emergi: propositio, quam ad Il. 5. Obs. 2. vidimus; Si.



                                                                     

204. ’- . 11.1515311051":
Eüüela 7&9 ne 9) AB znpfioâm «fixa nom? «î P

«musical ,4 apogzeiafl’w 0è ne «fini 6130510; én’ aimiez:

1; El 15’701, élu qui 137:6 tu?» A4, A]? nageaxâpem
691907057101! Maté un? ciné «mis TE vapayœ’vov î’oov

fini c9? (inti «fg F4 «1905701qu
’Awyeygdcpâœ 7&9 aîné pic 1’ 4 urgéyœvov 60’

TEZA, ami 31:6;sz ri AE, and (Mi ph mû B
amadou” 611095699: 1037 TE, dz 91019051171199 17119:0 o;

BH’ ôte? 0è. un? a amadou 61101599; maïa: A4, EZ
5143451111109 1714910 fi KM- aux; En ôtai zoé A ônwéççç

euh! F11, AM nagélbflmg 57’101» ai 1K.

’Eml 06v à"; émir a; 11T mi F13, ïaov En). au)

et; 111 1:55 F9. ’AÂÂCÊ Nui 16 m 7919Z ïoow 501L”
and 16 A11 dieu, W15 92 50ch! l’ami, .K-owô’y agog-

usz’oôœ 16 FM 51ml 079c» cô- AM- 11,5 N50 7M;-

pom’ 301w ïaov. C4110? 16 AM Sorti 16 6nd trahi
A4, 4B; ïtm 7059 301w a; 41V ’57? JBe «a! â NE .
âge; 770:;ng .ïoqc étui 11;? 15m3 1074! 1.4, 43 mecs.-

rccta lima aecetur almandine, recùngulum sub tata et sub diffa
(and; pardumë une: un!) quadrato partis minoris ’aequale ou
quadrna partie maorie... Cf. Gheuldus, Herigonixu in curai;
Mathcm- T, I. Paris. 1644. p. 78, Iqq. Pflaidcfer. 9. 50.

C or. 1. Quum ait JA:P4-i-JP:I’4H-Blfi 34:12
p-BI’, etiam ex Inc proposition idem prodit, quad ad 1155.
Obs. 1. et Il. 4. Cor, 4. dicïhm fait, nempe 1’41 q’v’I’B Q:

(TA-FIB)X(IL4-PB). cr. maniera, s. 51.
Cor, 2L Quum ait diffeIentia neurula .44, 114:..4Fe

val Br, paniçerque dit’ferentia rectum!!! F4, RAZ-Br, vel,
ut aliter idem dicamul, quam rectae .44, P4, B4 sin; con,
dans uâthmetice proportioualea, Il, Prop. 6. , haec quaque
continent (ut Isaacus Monachusx fichai. in Euclid. mon,
semn, se: prieras libres Argentan 1579. in 801101; ad Il. 6..
and et apud Çàmmandùum (fql. 51. b.) axent, pariterque



                                                                     

une]! sacunnuss. I 205 ,
Roch. enim aliqua .48 .secetur bifarîam ad plinCtum

I’ , .adiîciatur autem ipsi aliqua renta Bd in directum;

dico redan gulum sub 44, 4B contentum cum qua.
drato ex TE aequale esse quadrato. ex F4.

Destribatur enim ex Ï’4 qu’afiratum EZ4 (Î.

46.), et iungatur 4E9 et par punctum quîdEm B al.
tex-uni ipsarum TE, 4Z parallela ducatur EH (I.
31.); per G veto pneuma alœmtri ipsarum 44, EZ

Lparallela ducatur KM (I. 31.); et adhuc par A al.-
terutri ipsarum T4, 4M paralxlela ducatur 4K (1.31.).

Quoniam igiLur aequalis est 41’ rectae TE, aequale
est et .44 ipsi ’ÎO (I. 36.). Sed F9 ipsi GZ ae-
quale est (I. 43.); et .44 igitur ipsi GZ est aequale.
Commune addatur FM; 10mm igitur 4M ipsi N50
gnomoni est sequale. Sed 4M est rectarfgulum sub
A4, 4B, aequalis enim [est 4M ipin 4B (Il..Cor.4.),’
et. igitur gnomOn NEC aequalis est rectangulo sub

Clavius et ahi observant): Si me recta sint centime aida-
maie: proponionnlas, quantum maline aeqùale est rectnné

, gala sub extremil, cum qmdrato diffmntiae utriusve une;
nuum ac media. Quod idem etiam ex x11. à. bohseqnimr,
in qua (vid. Fig. sa in 5.) 1.44, 31:12;, et sa "me:

V mm continue unithmetice proportionalen Cf. Paddercr. Ma:

52. 55. ’ e a ’
C a r. à. Quum si: rlzjfldîAlz-îhJ-FBJ;

. l -B   * .  J12 d, etiam ex hac propositione Idem comequütur, :1qu

et ’ÎÏBzà. ’

. 4 -BIl; 5. Cor. 10. nempe esse leJB-f-( 4.2
(ÀJË-BÔq, quad propositio toi-minis tantum difl’efl ab ca,

quem Cor. praecedente hbuimus. Cf. Pfleideror. S. 55. 56: .



                                                                     

2(76 ELEMENTORUM
1031,5qu ôgâoywvltp. Konrôv argogxeiofiw 1:6 ’AÏI,
5 écru! î’aow me? oinô 717g F13 Tsæguyaîvgrxtô aigu ünô

maïa! 44, 4B 5.1691515pr dgâoyw’wov parmi, 1017
dm; flic F13 ngayœ’vov ïaov 3012 cg? 30 wdpom

mi 14,5 4H 241103 (i A750 yvuipm’y ami 16 4H
6’104! Ëaü coi EZ4 zsïgdywvo’y, 5 En": (inti mis
T4’ ni aigu mimi maïa! A4, 4B flegzexôpealo’u 69.90-

;Iaîvuw pas? 1013 dnô mis ÎB 776790:91:54!in ïoov 301i

7974716 mis T4 remaniait,» ’EoÈv ëgaeûâela 5m? ’

s .4.1a ëëajç.

IIPOTAZIZ’IÇ’. ’ i
s l . a à r . .. z ., . . l i iEow 5008m 79044"; qnjây mg 81111:5, 10 une.

- a a! . 1 3 .Q a: l’ ’. i .en; 02.1]; nui 16 cap èves; Tan! tzlcwluzwv,’ w av-

. 7 * . , . i t -.valuqzouga zszgdywva, lac: Étui «n’y tu (ne zinc me
52779 ami mû 5977110511011 zyiltcaæoç negzazopé’ælço 69-

, .. q .. l 1 .. - .. . .,, . . i L:3070qu Zou sa,» que tu)? lama-v qtqlpwmg tergttywvgo.

Cor. 4. Caeterum facile pater-lnexus propositiomltm 5. et
6. la IL; quae co tantum differunt, quod in Prop. 5. puixctum
-4 in ipsn .48, in Propi- 6. autem in sa produch mimitur 5V
uude etiam uno enunciato bomprehetidi possunt. Cf. Pfleià

dater. 6. 59. . i
Co "r. 5. Si imnctum Il Asurhatui (Fig-144.) teniotius à.

1’», quam 4, in rectangulis ’AIIXIIB, 44X41! duo’vlatefi

chutigha eandem inter Se differaixtiamizle habablint, exit;
que AHXIIB)A4X4B, sumtoqaie 4132811, erit 44x
dB-f-P4XJII.-:.AIÎXÏIAB; quod simili tatione pstenditur ci
evolvitulr ac Il. 5. Cor, 7. (Pfleiderer. 165.) cf. il. 10;

Cor. , . . I I V. Cor. 5., Conversae propositionum 5. et 6., que Sun":
Pappi id libi-um III. couic-or. Apollonii Lemmata 9. 11. 10.
(Collect. Mathçm. r01. 214. b. sqq.) vel s. 7. 9..Apolloni.i
Cunicor. libr. ocra open Edm. Halleyi Oxon. 17.10. P. I. 1p.-
155. pariter valent. Nempe 1) si (Fig. 140.) puncmmi4 in
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A4, 4B contenta. Commune addatur’le; quad
est aequale quadrato ex TE; rectangulum igitur sub
A4,, AB contentum cum quadrato ex F B aequaleest
gnomoni A730 en ipsi 11H. Sed gnomoniJVÉO et.

l 11H sunttqtum quadratum FEZ4, quad quidem fit
ex T4; ergo rectangulum sub .44, 43 Contentnm
Cum quadrato ex F B aequale est quadrato ex T4. Si

igitur recta etc. e
P R o P o s 1T1 o vu. (Fig. 1x15.)

Sil-acta linea secetu’r utcunque, quadrata totius et
unius e segmentis simul sumta aequalia surit rectan-
gulo bis sub tota et dicte segmento cantehto , et qua-
drato reliqui segmenti.

recta 4.8 situm sir, sumtumque sit aliud punctnm inter
et 4, sitque a) 44X4Ü4-FJQ:FAQ, eritAI’LTI’B. Nam,:
quum ex hypolh.sit FJ(1:44XJB-!-F4’i, erit T4q?lr’4q,r

I adeoque (I. Cor. 46.) PA);F4. Unde ex FA absciudi pote-
rit (I. 3.) 17:12;, erîtque (Il. 6.) .MXAI-l-Irqzrzzq,
vel JAXAI-l-quzlwql-iAdde-li-stl, adeoque Mx
41:44X4B, et, 0b altitudinem communem 44 (I. Cnnv.
36’.) 41:41;, adeoque 0b rIzm (hyp.) 41-!frlz4B-I-T4.
i. e. AF:PB. Pariter, si sit b) AdXdB-i-FJq::qu, quo
casu sumere non licet, esse 4P)P4, erit P19 4:12! (H-
(p3-f-r4)XAB (n. 4. Cor. 4.) adeoque AJXJB4-Nq:
PJq-ç-(I’B-I-I’JXZB, vel AJX4B2(PB-l-FJ)X4B , adeo-

que oh altitudinem communem dB ’IConv. 36.) 44::I’É A

d-Fd, lvel, demta c0mmuni 1’ 4 , cri: JHB. I .Eadem tu.
dans; si ,2) (Fig. 143.) punclutn: 4 in recta Ali Produclvsf
situm ait, aitquera) AAXJB-f-lwqgl’dq. leritJI’4(Ï4,
unden, sunna ex parte puncti A, Pli-F4, eut in ipsa



                                                                     

208 ann’mxx’ronuh
Ëtiâ’sta 7059 un; JE nîmfoâw aig- è’zvxe nom)?

in; P amusiow un), «in ni 411’756 un 413, Br ze-
rguymva ïaa étui ce; se (il: 6936 mais! 4B, Br negr-
lopœ’vç) ôçâoyœm’p mi 197 mimi 1779 T4 nrgayuimp;

’4vayeyédrpâw flip «’06 ni; AB zszgoiyww c6 h

A4EB’ ami uaæayeygépâw’ cd opium .
I’Emi 0170 am me .6 A]! «a; me, me. agaça

misât» ni: PZ’ 511w aigu il; .-4Z 52.91 793 TE i001!

ion” ni 0’590: AZ, TE (habituai ion 1017 AZ.
une: tu? AZ, I’E â KAN au 7mm 101116 F2
teegdyœvow 6 KAM aigu www.» tu! t6 TZ ôt-
nloiaèoi écu 1017 JZ. "Eau Je cm? AZ (imhimoy
and ni il: 6nd 116v .43, BF, hm mie 95 DZ 1,13

(

recta PI, nâeoque ex Ü. 5. JÀXJÎI-FIÀqzl’qu-qufl
JAxJB-l-I’Aq, ulule JAXAISJAXJB, et ob animais
hem communem 44 (I. Conv. 56.) 4121-43, Mecque FIE
1144-112 i. a. 4F:ÏB. Pariter, si b) ait ÀJXJB-O-

v PBq:I’44,’ que casu animera nazi licet, esse FÀ(I’4, crût

IF49:I’Bq-f-(T4-I-I’B)R4.B (Un 4. Cor. 4.), adeoque .44
XJB-l-I’B 1:1"): q-ç-(m-I-m)x1B, ve1 44X48::(F44n
43))(412, ’vel, 0b altitudinem .43 commlinem, Adzl’d-I-4È

(L, Conv. 36.), val, demta communi P4, AIE-d’1). , Cf;
Insifierer..l. c. 5. 69. et 191. Conf. que infra H. ad 104

Obs. 8. dicentur. , . i
ËROPOSITIO Vit.

Obs. Huius .propositionis baud ineJeganl est «quem
demomn’atio, quam Peletarius Euclideae Subiungît, bye ligua

ne, in que omnes firopbsitioglis funiculite apparent. Ëaudem
demonstratioiiem etiam dadunt denier. (Ëuèiici. Élem.
Libri VI. Paris. 1654. Coëtsius (Euclid. Elema La VI. Amar.
1705.) VVhiston. Pfleiderer-g. 81. Caeterisuempe, ne in
Ëueüdea constructions Isatis, dilelibatut (Fig. 146.) "sapa?

x
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Reotaflenim aligna AH secta ait utcunque in puricto

I; dico quadrant ex, AE, BF aequalia esse rectan-
gul’o bis pub AE, 18T contenta et quadrato ex FA.

Describatur enim ex ’ 43 wdramm 412.3 "a.
46.); et commuan- figura. . .

Quoniam igîtut aeqùale est AH ipsi HE Il. 43.),
commune addatur FZ; totùm igitur AZ totî FE’ae.
gaule est (Ax. 2.); ergo AZ, TE dupla sunt ipsius
JZ.. Sed AZ, TE sunt gnom0n KAM et quadra.
tum ÎZ; KAM gnomon et T Z dupla sunt

’ ipsius JZ. Est autem ipaiua AZ duplum et menu.
.g’ulum .bis conœntum .Àsub AE, BF, aequaüs enim

EN quadratumIEMII (I. 46;). Brun: itagueAB fH-Œfæ
JE-l-EII:Jz-f-ZH-!7N9. Sed iob 111-:er (r. 4:5.) et
83:15:11, est Jzzzn: ergo ABQ-I-BFHAZ-l-NH
rectang. 43 BF-l-AI’Q. Albin adhuc demonurationem
labeur Schèubelius, Cllviut, Tacquan, Buron. VÎYÎJIIÎ’.
(de loch aolidîs L» Il. IPr’ôp. 65. p. 29. cg.) Pfleîde’ten

5., 82. ex Il. propositioxübua 5. et 4. deductam. 0l». l-.
et! Il, 5. nosttam propositionem infert Angelus de Marchenis,

. Pfleîàcrer 5. 83. Caeterum hue propositîo aliter aâhuc effeifi
Pdterit. Nempe, quum aîç ÀÎ 4-1-2ABX8F :ABQ-l-BTQ,

vol Ain-:43 44-qu-243x12r, et ÀIEAB-«BI’, en:
(JE-Br) «12:13tH-BI’q-ÆwlBXBÎ’  i. e. qundntum diffa: ’

renflas dual-nm itecurum indequalîum aequale est animale
qxlath-atornm final-nm . deinto duplo rectangulo tub îppîs «in;

tento. Cf. Pfleiderer. 86. et qui ab ipso citahmr, Barra?»
VVbiston., Baermnnn. digue. .Vel, si recru. dB producatur, v
flouer. si: ’BX2ËP, cri: "et! AX in au; partes incague!»
JE, EX accu, -qmtûm dih’erentià pinium 11:13-sz
2113-th, Mecque, si recta linon in chus patte: imaginale."
nectar; quem-arum difformât. perdura aequalô a: quanti-n



                                                                     

210 ELEMINTORUM
BT° 6 59a K11]! ywâpwv «a! 16 T Z Inpéyuà’w

janv 307i lui à); 6nd 1qu AE, BF. Kowôy n90:-
. miam» çà ON, 6’ www aîné flic ÀP terga’ymvov’

6 0794: K41" ÏNULIMIM’ nul un? F Z , ON wwgdywva
î’oa 801i "la; n 813 6m; 115v AE, BP manganate.»
69007934159) m1 r97 02926 ni; 11T cetpafahnp. ’AÂÂoË

(î ,KAM ywîpmy aux) roi TZ, QN cnèdyww 52.03!
in! 76 AdEB au! 16 TZ, ë 81m7 a’mî 1057 AE,
ET «würmien. 749 taïga dnô 1:67 AE, ET tempérera":

üw 3021, un? 01g 17116 116v AE, Br neptqopéwp 694

fieront? [4nd un? dnô mi: AF 161995161100.- ’Edv

«l’on «Mata ami ni ëëfig. . *

1111-0 T1212 ,5.
’Eâv 060m: nappai www «Je Kenya, t6 pe-

vpa’ztc 151:6 flic 51.119 aux! érôs 1037 zltofpdtœv negu-
zôpeyov o’pôoyœ’wovlpenî 1017 ’oËnô me? Âomoû nuâ-

pmog zuçayüvov ïoov in) 197 ce dnô zig 67.179 and
un? eîeqpe’vov «mohunoc Je :dnô puis dvaypatpæ’wt

"19070379. ’ t   I
pgnîum, demto duplo sub partibus rectangulo: vel quadra:
pluîum timul aequalia sunt quadrato differentine partium,
une cum duplo sub partibus recungulo; Cf. Pfieiderer. M.

31 88; I *I Cor. Kim: deducitur: recta aliqua in partes innequales
divin, quant: panium sima! maiora un: rectangulo, quod
bis sub üsdem continetur, val generaliui : lumma quadratorum
duarum innequnlium recul-am mniqr est duplo rectangulo sub
ipüt, in. quippe hanc excedit quadrato diffa-cutine duamm
neurula. Cf. Pfleideter..!. c. 55. 84. 85.

PROPOSIT101VIII.0h. Varia au. 1min! propoakionin demommtiones



                                                                     

x .1LIBER nounous. 211
BZ ipsi ET (Il. 4. Con); ergo gnomon *KÀM à
quadratum I’Z aequalia sont rectangulo bis contenta

sub AE, Br. Commune addutur EN, quod est
-quadratum ex 11T; ergo gnomon KAM et quadrant!
TZ.  ON aequalia mm: rectangnlo bis sub A8. Br
contetito et quadrato ex 11T. Sed gnomon KALI et
quadrata TZ, ON aunt totum AdEB et PZ. «pas
mon quadrata ex AE, 13T; ergot quadrata ex dB.
BF aequalia sua: rectangqu bis sub 11E , BP nono
tento cum quadrato ex AF. oSi igitur recta etc. I

.1 PROPOSITIO .vm. 03.147.) Ü
Si recta liman oecetur utcunque, rempluma qua-Ô

ter sub ton et uno segmenteroit: contentum cum qua-
drato ex reliquo segmenta aequale est quadra!) exvtotl
et dicto segmento tanguamtex nua une! ’

exhibent Pfleiderer. M. 91-97., 105. et, qui lb Io chum",
Gland. Melun-dus, Pelotarilu, CÂvim, Taquin, Barrot.
Ange]. de Marchetth et Coëtlîua, a quibus un; quam Ch-
vius, Tncqnet. et Buron bubon: (vid. Pfieiderer. 995.) lin»
plioitate sua ne maxime commandante!!! hic aubinngm lient.
ha nempe illi: est
4.4qu q-I-BJrH-2JBXB4 (n. 4.) 4

:13 Han-F2419 XBI’ (0b 34:8!) a: consumez.
Sed dB q-ç-quzdeme-AM (n. 7.), «sa

.41 «12.413 XBIH-Al’q. t

Çaezenlm aliterindhuc offert-i par." propositîo. Nom?! i) 0b
BlzBI’ (liai patarin Si recta cliqua dB noceur meunquo
in P, nique ndüeintur dia recta BJ un! segmentera!!! El" ne

h I e,



                                                                     

.1 o212 i v e nLEinzniqnum
Eliô’eîa, 7&9 us 7; JE urM’aôw (Je feule une!

r6 Toæjpelor un) ou 16 ingénu; 157:6 «57 AE,
ET negtexo’pwov ,69007au’wov, page? un? cirai mie

AT caroayaîyou, î’mw ëozi v9; ciao ni; dB, 13T (Je
dard maïs innovât; 1529017054190" .

’Euflefilq’oâw 7&9 ën’ dadas fifi A3 eûâeiut a;

Bd, and 134’004» î’m; ni TB a; Bd, ami &flayeygoit’pâœ

51:6 vis 114 1619027104101! 16 AEZJ, nui «avare
790’907» tituboit c6 opium. , .

’Eaei 0179 in»; 30th! 1; 31117; Bd, caillète; pie!
T B 1,15 HK êwiv î’ooj, 9; 0è Bd [fi KM ami HK

ripa 1,2; KN finie! ion. Ami tu? mini Je) nui a; IIP
1j P0 êociv hm. Kai êneiài’m] ëoviv fi plia! TE æfi

B4, fi à? HK «a? KN° ïow d’en; fini 1) ni piot TK

» enfin-EN, 16 8è HP 197 K0. 30.103 lui TK wifi PN
émir i007, noçanhiow’pam 7&9 tu? To alcoolier
Ào’qgémwv’ mi mi EN taïga ce; HP ide!» écru" ce?

zénana (in, cd TK, K4, HP, P N ïoa dihjioac
Eau” «recoupa taïga mergunloimé Eau rot? TK. 110i-

Âw hui il"; iodai 1j TB 1.17.34, cillai (de! Bd
ry’ BK, méat fou cg" Pli-301W firme; 6è TB cg;

1) C08. a baba: in) tu! 1311!, edd. Oxon. et .Basil.
bmulo du) habent 3013.16 p39 TK, Peyrardul utrumque au.

ct p31» resipit. . ,
gadin, quadratum totius fine-e compoünle aequnle est 11:an
gala ouater compréhenso tub du: et ndiecta, ana cum qua-
drazo nlterius segmenti. Aulne in propositionem hanc afferma:
Clovîus, Peletarius, Campanile, Pfleiderer. S. 98. 2) Ve],
cum in pnnoto B bifariam accota: mon P1, oui in directum
ndücimr 1:4, obsurvnme Clavio, cohsequitur propoütionis
enuncùtmn à si recta P4 bifatiam nectar in Bt. et illi recta
quaecunque fil in dindon: adücintur; qmdntum îlotius 41
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Beau enim aliqua AB sacra ait utcuuqueid plincto

T; dico et rectangulum quater sub 4B. BI’ conten-
mm cum quadrato ex MF aequale «se quadnto ex
ipsa 21E, 13T tanquam ex ana lima describtol

Producatur enim in directum .îpsi .43 recta Bd; t
et ipsi PB ponatur saequalis. Bd. et, describatur ex
.411 quadratum AEZA (1. 46.), et cohstrûatur duph

figura- - l VQuoniam igitur aequalié est Br rectae Bd, sed
TB quidem ipsî HK est aequalis (I. 34.) , et Bd ipsî

KN (I. 34.); et HK igitur ipsi KN est aequalîs. ù
Ex eadem ratione et IIP ipsi P0 est aequalis. Et
quoniam aeqnalis .est TE quidam ipsi Dl. et HK
ipsi KN; aequale .igitur est (I. 36.) rectangulum qui.
dem, T K rectangulo BAT, et rectàngulmn HP rectu-
gulo KOU Sed PK ipsi PN est aequale (I. 43.),
complementa. enim sunt-parallelogrammi To, et EN
igitur ipsi HP aequale est; quatuor igitur TK, K4;
HP, PN aequaïia inter se sunt; quatuor igitur qua.
drupla saut ipsius TK. Humus, quqniam aeqqalis

compositae ex data P4 et ndiècn TA, neqnalo est Quadruple
recungulo Iub dimidio Rame F4 , et sui) AB câmposin a:

’ «Je!!! dimidirBP et "adieu: FA , .nna cum Quadrato ndiectu
r4. Vide Tacqnet., Pfieiderer. S. 99, 5) Vel; recta r4 bi;
faim in B sema, ver in ca pioducta sunna quocunquç Puncto
,4 (Imiter arque in hypotheai Il. Prop. 6.) differenfiq quadra- n

l torum rectanm,.dd, Al]; puncto ubitrario Ayez (nu-amis P,
4 recuit: propositae I’d terminatuum, aequatm: quadrupla "a
ctmgulo au!) mais 134 et Br sen Bd, qua. hihc puncto bio
gecüonia B, inde puncto arbitrario A, ç: alteri none propo-
sitae Il qu’une 1’ val A imminent. Cf. Pfleidcrer S. iræ.
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214 , ILIMENTORUM
EX, mais" fait (ri HII êoüv in" ami TH (c’est
cg? H11 in?) émiai. K11) 5nd à"; 301w fi "sa! PH
fifi H11, 75 tu HP 1;? PO’ ïodv écu! nul 7:6 [un
AH a; un, «a 8è 1M qui PZ. and 16 MII
195 HA la!» 100w 71059057519190;me 7&9 mû 41111
«muqloyeéppow ’ nul a; 4H 02’904 197 PZ i’aov

i016 ni zincage: 0790s ni AH, M11, 1111, PZ ïoa
(imam lad! tu? TÉO’UGQG fieu Wü AH cawganloioaé

301w. ’Eôec’xüy 6è . aux) 519450003906 ce? FK, K4,

HP,-PN zoé FK zneanloîom- roi 0790: d’un) 62’755-

Qüxu 76v ZTT wdyovœ rwçanloîmcî éon un? 14K.

Kui à"?! Ed 11K 16 6976 trait! A3, Bd émiai, à")
7&9 ri Bât 16 taïga Rumba: 159:6 trahi AB,
Bd vnganla’môv ému mû 11K. 20541.91; âè «mû

44K inpdnldmog and 6 2T1" paillon" 16590; we-
ççoîmc 6nd 703v AH, Bd ïaov étui 197 2T1" 71mi-
yow.   Kowôv agogzet’m’œ c6 59, 6’ 501w îoow erg?

ciné ni: AP znearduiw c6 0’590; nimbus 6956 1:60
JE. B4 nsgzcxônerov ôçôoyw’mov paroi 106 (29:6 I
en": AF cargayuîvov 5’007 501i un; ZTI’ ywîpom mû

«fi 59. 112.42 à 21T plénum ami 16 56 6’107
Mil et; AEZA æwgoîymvov, 5 www-mimi 7179 Ad-
ce; 0’590: ragtime 15216 TOÎ’l’ A3, Bd paroi 105 dm;

77’: AI’ ïow au) 755 037:6 nie Adznqayuîwp 1) 70171.

pwcod. a et ex en cd: Paris. nddnntzkün; a; 4’34 q; Br-
co en -u:gp:ixw. 61:6 rwv la) Br ne 5516,45va jpôwjüwov
peut un un and 11’ retpuywvou Fuma un) ftp une (711044,
gnon! ut super mun onisimua, consentientibua adam de Lam.

l’a et Prouy in relauone ad Institut. Franc. faon.

4) Quodsi "en A4 talquant in puncto B utcunque nota con-
aideretur: 0b 811-284, gisait flaqua-4 difforentiam par-
tium JE, 194, et omet-gît propositio: Si recta in pattes in-
uoquales utcuuque nocatur; quadratum tatin". dcmto quadrato



                                                                     

Luna secunnus. » 2315
- est TE ipsi B], sec! Bd quîdem ipsi BK (Il. 4p

Cor. , hoc est (l. 34.), ipsi PH est aequalis, PB vero
ipsi HK (1. 34.), hoc est, ipsi En (I. 34.) est ac.
qualis; et PH igitur ipsi H11. aequalis est. Et quo-
niam aequalis est PH quidern ipsi HII, et Il? ipsi
P0; aequale est rectangulum quidem AH rectangulo
M11 , et rectangulum HA rectangulo PZ. Sed MIT
ipsi 11A est aequale (I. 43.); complementa enim sunt
parauelogrammi M11, et AHIigitur ipsi PZ aequale
est; quatuor ignar- AH, MU, HA, PZ aequalia
inter se sunt; quatuor îgitur ipsius AH quadrupla
sunt. Ostensa sunt autem et quatuor FK, K4, HI’,
PN ipsius TK quadrupla; ergo octo quae continet
gnomon En quadrupla sunt ipsîus AK. Èt quoniam’

l AK est rectangulum sub A3, Bd, aequalisenîm est
K3 ipsi Bd (Il. 4. Con); erit contentant quater sub
4,8, Bd quadruplant ipsius 11K. Ostensus. est nu-
texn et gnomon ZTT ipsius AK quadruplas, Quod
isitur quater continetur sub .413, Bd aequale est gno-
moni’ 2T1! Commune addatur 56, ’quod aequale
est quadrato est AF; rectangulum igitur quater sub
Ali, Bd contentant cum quadrato et Al" aequale,
est gnomoni En et quadrato ,59. Sed 311011101421?
et se 811m totum AEZA, quad est quadratum est

A Mandat; reniant, aequale est quadrupla subgpartibus rectan-
gulo; Issu quadruplum rectangulum sub pat-thym , cum qua.
drato diffuentiae putium, aeqlule est totius lineae quadrato.
Cf. Ghetaldus, Herigonua, Pfleiderer. 9. 101. 5) Porto .11,
41’ "me recru matinales, guarana diffcrentia est Pl, semi-
differontia B11 sen, 34 t et mina: cavant erit seminunmae im-
minuue (semidifferentia aequalis ’maior autem semimuhmao
anche semidiffenntia (Il. 5. Cor.’10.). Propositio itague ce

I



                                                                     

216. . ensmzxronum-
Kate ce? aïno mis AB MLBF dg dm; mais &vayça-
pétun çweayaîvgn. ’Eoîw (2’90: mâtiez taxi a)? éëfiç.,

à

3113,13 o T4 21 2 et.
liât! «Maïa wapmi famé??? si; 2’00: and d’un, et? ’

(in; 167 dallasse! mi: 5h,; æpqutwv næpoËywwg &-
nloioté écu remî- ce in!) mie igname and un? 6nd
ni: pavait), mît! vomît! tazçayqîvov.

redit: Difi’erentia quadratorum duamm inaequalium rectal-uni
«quarts est rectangulo sub ipsanun’semilumma ac semidiffe-
routin quater sumta. Cf. Pfleiderer 5. 102. 6) Ve], que? .41:

l «(B-Lina? siam summum. 41’243-81’ differentùmvdua-

rum-inaequaljurnv rectarum: excessus quadrati sunnas dual-nm
rectum super quadratnm differentiae ipsarum aequalj: est

I quadrupla rectangulo, sub reçtis. Cf. Pfleiderer. s. 10,3.

PROPOSITIO 1x.
0l".- 1. vPlures aêhuc alias [ruina propositionîe demem

uratiohes habent Gland. Riehardus, Coëteius. Clavius, Bar-
,rovq, Angean de Matinale, Commandinus; rGhetaldussGil-
berterfieideterC (Scholia in .libr. Il. Elena. Euclid. Pars Il.
p. l. Vaut M. 1091-114.) Poterit edam hue propositio aliter
emmi. Nempe 1). dam 12 comideratur tanquam in puncto
1’ in partes utgunque inaequales divisa; efunt, quum silf B4
SEP-Fdzzlll-I’J, quadratum totiùa .24, ana eum qua-
drato florentine partiaux BAI vel. (AIL-T4) . dupla qua-
dnœmm parfum Al", P4 quad. observant Glietald’us,’ et
Pfleiderer. l. c. Ç. 116. 2) val, quum ait 14:.4F-FI’43en’t

- (AF-lk-I’lfi-F-"AI-I’dfiz24m-l-2I’A i. a, aggregatum que.

dratorum ex skumma et dift’emntia dunum inaequalium rem-
mm saquant: duplo quadratomm en ipsis (Boerm’ariuus, Gil-

e
l
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Lissa aneurines. 217
i

144.4; rectangulum igitur quater sub JE, 3.4 conten.
mm curn quadrato est AF aequale est quadrato exAJ.

r. hoc est’, quadmto ex’lpsa AB etVBI’ tanquain ex une

linelavdescripto. Si igitur recta etc,

PROP-OSITIO 1X. (Fig.148.)
Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, que.

drata segmentorum inaequalium dupla sunt quadrati ex
dimidia et quadrati ex recta inter putiets sectionnai.

bert. , Pfieiderer. 5. 115.) quod adam ex Il. 4.Eet Il. 1. inter i
se iunetis sponte Huit. Bine, ut hoc obiter notenuu, Ie-

h. 7.. film. . -quadràtorum (hautin inaequalium rectuum aequalis est dimi-
diae saturnes duorumnqiuldratorum , quorum latere suint ipse.-

.mm aggregatum et difl’erentia. Cf. Pfieidèrer. 5. 117.,

Cor. 1. Quum AIL-:111 (hyp.), adeoque APQ-f-PBQ:
2111 a, et ex nostra jaronositione qu-l-48q2241lqçf-2I’4q;
Patet, eue JPQ-I-IBq(Adq-I-JBq, ive! duorum, quadra-
torum éludem datant laterum eummnm lnbentium aggregatum.
esse omnium minimum, quando insoumis latera mutuo aequa-
lia sint. Cf. I’Huilier de relations mutua p. 55. Pfleiderer. 5.
ne. a: quidam erit (44414.41: s)-(.41’q-l-I’Bs):21’4q a. e. l

recta 1B in P in aequIlia, in drautem in inaequalia segmente
divisa, aumma duorum quadratorum ab aequalibue recta se.
garantie descriptonun a rumina duorum quedmtorum ab iI’IICn h
qualibueieiuedem remue segmentis façtorum defidt durit) qua-v

(irato recule inter panetedectionum interceptae i. e. (cf. Il.
5. Cor. 4.) duplo quadrato semidilferentiae segmentorum in!

Aaequalium. Cf. Pfleiderer. 9. 120.! . * i
Cor. 2. Aliter inique tu ne habet in hit quadratis, le

in tectangulis nandou! laterum centiguorunf summum bubon.
tibusf In hie nempe vidimus (Il. 5. Pot. 4.) netwgulum



                                                                     

218 annuan’ronuu
Eôô’sîa .7029 et: ri A3 engainée! de [du î’oa

«au; :6 F, de de aimant me; 16, At 1.4570) au en?
(1116 qui? 44, .413 teeqa’yœælq dmla’oux’, en; fait! (inti

qui? AT, FA eaïqayui’ywv.

"Hxâœ (de (fait; tu? P fifi 4B n96: 690d; a; TE,
au! relatiez 1’011 éxwëqq: caïn AI", TE, mû estacad-

zâœoow ai 4E, EB, m2 ôtai pâti 3:06 A cg; EI’
svaçdllqloç filme AZ,. (ME Je 1017 Z 1,1; AB m:-
Içdlhflloç fixât» fi,ZH, and Ênefsüxôw a; AZ. i

Kaà 52153 à"; émit! AF 1’13 FE, 1’07] 3011 and

si 6nd EAP 7Mo; t)? 159:6 JET. Kai étui 69015
in"! si 11969 tu? F, lourai 0790: ai, 6nd EAF, JET
pali ôçûy’ 10m e101, ml stem! faute ripieno; (2’90:

(ich sans! énervions raïa! 17m3 PEA, I’AE. me? qui

auto? Je) nui ÉWTÉQŒ 115v 67:6 IE3, EBT afflouai

laterurn aqualium JPXBI’ i. e. Al"! superare quadratumin-
aequalium laterum AdX4â unndrato lutais Il, vel esse
114913: 13-AJXABz-l’dq, ndeoque 110mm "actinium esse

axer vol 4m, quum contra 411314-qu (tu-aima nm
lit quadratorum, quorum latere «adam summam dB habent.

Et, quum in istis rectangulie differentiaêjlzlîfr - 444 34

.1qu exact, iam est respondens differeutin (1114.34 (ï)- -
(ara-parqgççzzuq: «lupin mimis: cr. Pfleiderer. a.
119. 121. Rampe, quum Inmma quadratorum Al, Bd, (mon
rum’ summa laterum :43, ait :JBq-M4XB4 (n. 4.),

.06! lm minute 00 minor, quo maior est rectangulum 14x
BD, minima inique, si hoc rectangulum maximum [unit
e. si sit 44:84. Cf. Plieiderer. 5. 122,

Cor. ,3. Quodsi .413 secetur (Fig. 149) in ah’a inacqualia
AH, .811 in duneto Il remetiore quart) d a puncto’bisectio-
nie 1’; ont cama 341144-811044q-l-Bds. quum 1min!



                                                                     

une: SEGÙNDUS. 219
Rectal enim aliqua 111B secte sit in sequalîa quidem

ad I’, in inaequalia veto ad A; dico quadrata ex Al,
dB dupla esse quadratomm ex AI’, P41. ’

Ducatur euim a F ipsi .412 ad rectal TE a. 11.);
et ponàtur aequalis alterutri ipsarum 41’ , TE, et
iungantur 11E, E B , et per. A quidem ipsi ET ph-
rallela ducatur- JZ (I. 31.), per Z vero ipsi 4B p...
rallela ducatur ZH (l. 31.), et iungatur AZ.

Et quoniam aequalis est AF recule TE, aequalis
est et angulus EAF angulo AEF (135.) Et quoniam
recrus est ad F; reliqui igitur E41", AEI’ uni recto
aequales sunt (l. 32.), et sunt aequales (l. 6.); dimi-
dius igitur recti est uterque F E J , FAE. Ex eadem
ratione et uterque I’EB, EBIl dimidius est recti;

eummae excentre super 2.4D! ait :2I49, illiue 217", sit-
que 2PIIQ)2I’4q (Lemme ante X. 43. Barrov., Gilbert,
alüqne. Plieideret. 5. 125.). Et quidcm (.411 q-l-BII 9-114 W4-
B4ü):-21’H9--2(P119-F4q):2(I’II-l-I’J)XI’II-I’d) l (Il.

5. lObs. 1.), hoc est, facto JP.-.-BII, cri: (41194-11110-
(JJQ-f-BJQWI’JXJII, quod est duplum rectaugultmi sub,
summa et diffierentis semidifferentiarum 21H,- 118, et .41,
284. Cf. Il. 5. Cor. 7. PBeiderer. S. 125.

Cor. 4. Ex bis, collais fis, quae Il. 5. Cor. 2. et 6.
observnta mnt, coniunctis cum I. ’47. eoneequitur, inter ps-
i’allelogmmma rectanguls iloperimetra, quedrati arum mai-
mm , diagonales minium eue: caeterarum une eo minores,
diagonales eo maiores esse, quo mugis laura ipsorum contigu:
invicem diffèrent: padterque inter triangule rectanguh, quo.
nm! lutera cirez angulnm rectum eandem summam confiaiunt,

. ecquicmri areau: maximem, hypotenusam minima!!! «se; cae-
teroi’utn salenorum areau: en minorem, hypotenusem en me.



                                                                     

220 ) ILIMENTORUM i
305w demis” 5’11; taïga si 6nd .151? 690i 201w. Kai
Étui si 15m5 HEZ infesté 302w 69072:, ôgâfi Je fi
6nd EHZ, 1’01] rée 3015 ni êwôg au! dnwawln
177 aïno EFB’ louai aigu 159:6 EZH eiploewî ému!

Jéfifigt ïaæ; 59a émia! si 6nd HEZ noviez ai ciné
EZ.H° «in: mi 71181190? si EH nÂwgçE si HZ «émit!

ion. 1141740 31:51 si nçâc r93 B rutila tintouin? ËOŒMI

6919979, 694M de si 6nd Z43, à"; 7029 écru mille
ni êwôç mi «instauriez! 1:)? 6nd EFB’ louai âge.
si 13916’AZB simoun émana (Mûrier 32m aigu and:

a cg; B 7.5.4.2» fifi 6nd JZB’v aigu 5mi- stlwpcî Z2
71161199? spi 43 êaelv 1’01]. VKal 57m i’eæi émis! i 111"

Ï «ni T E, î’aov 3011 fiai tu; une en? 411393 duo cric

FE’ soi aigu aïno (saïs! AF, TE tetgeiyœvœ (finition;

éon 1017 «inti flic AF. Taie Je aïno 1051! AP, TE
1’001! loti ’66 d’ami mis JE engeiyœwov, 6909i gaie si

«inti APE yœm’w 166790: 0’916 mis. v14E àmhiotév

son un? aïno mie .41". Hélw êmi à»; émis! EH
[ri HZ, îaov êml miso aïno mis HE ce? aïno si:

l HZ° se? taïga visai frais! EH, HZ 145190571970 (finitiste;

totem «se, que magie «idiotifierait: invicem differant. Cf.

Pfleiderer. l. e. 5. 125. l l v01.3.3. Quum [rectaiAB (Fig. 150.) bifatiam in r
mon, et. ad P constituto perpendiculo TMHP, inn-
etisque’ rectis JE, BE, fiat, fiut in demonttratione Il. 9.

, ostensum fait, engluas. JEB recuis, et, quae ex quibuslibet
rectae l’B punais, A, Il rectae TE parallelae i. e. I. 29. ad
31’ perpendiculares ’aguntur, vol ex punais quibusvis Z, 4?
mette, RE normales in Br demittltntur, fiant roche 1B. seg-

imams 4B, 118 aequales, ideoque sint 4H4Z:JII-l-Hâ’
:AF-I-Ffide: complais , puallelogrammis repungulis
41315 «142T, 411210, trisnguliaque recungulis «IF-E. 443.

I



                                                                     

Luisa une "me. 221
tome igimr JEB m1118 est. Et quoniam HEZ’dîa
midius est recti, recuis autem EHZ, aeqmlis enim
est interiori et opposite ETB (l. 29.); reliquus igitur
EZH dimidlus est recti (l. 32.); aequalis igitur est
angulus HEZ angulo EZH; quant: lame EH 13-
teri HZ est aequale (1.6.). Bursus quonîam angulus
ad B dimidius est recti, rectus autans ZJB, sequalis
enimest rursus interiori et opposito ET B (I. 29.);
reliquus igitnr JZB dimidius est recti (1.32.); «que:
lis igitur angulus ad B angulo JZB; quarte et lattis
ZJ hteri JE est aequale (I. 6.). Et quoniam aequaa

lis est JT rectale T E ,’ aequale est etrquadratum ex
A? quadrato ex TE; ergo quadrsta ex JT, TE
dupla sunt quadrati ex J11 Quadratis nutem ex JT,
TE nequale est quadratitm ex JE (I. 147.), recrus
enim est angulus JTE; quadratum îgitur ex JE du-
P111!!! est quadrati ex JT. Bursus quoniàm aequalîs
est EH rectae HZ, aequale est etiam quadratuni ex
EH quadrato ex HZ; ergo quadrata ex EH , HZ
dupla sur"; quadrsti ex HZ. quadratis autans ex EH,

Jill)", qune Cor. 4. de diagonalibus rectangulotum et lino»
tenusis triangulorum tuduntur, etiam liguent ex I. 19. Cor.

4. et 5. Cf. Pfleiderer. Il. c. 5. 126. .
Obs. 3. i Esse recta!) JZ:JB, 211an etc. inde

polder, qnod angulus «113E ostensüs luit esse. semitectus.
Quscunque igiturJetiOne ducatur BE 141.43 in, ut sngulus
JBE fiat semirectus, idem valebit non solum de rectis H2,
42, sed etians producta BE, de’rectis XlP, 49, nempe cri: ,
X?:XB, JQ:JB. Et, quum , ut facile pater, nonnisi en
punch, que in recta 8.9!, nempe basi trianguli aequilateri
JBQ posita nant, ita comptants oint, ut domines ex iislaâ.
JB Perpendîcull intercipisnt inter se et punctum B segments
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222 ’ Innmnu’ronuu
34m tu? 61:6 91,7; HZ znguyuïa’ov. Toi: 6è d’un; «si

EH, HZ cetpayaîvolg ïaw étui ’56 imitai: E24
rugu’ywwov’ cd 0790: UE7"; "79 EZ Jmldozo’v Sou toi

mimi tic HZ. Z4110? 76 (2’716 flic HZ ïmw être!
19:7 dnô mis F4° 16 0790: dnôZ riz; EZ 637:1de éon
un? dnô voie F4. "Eau 6è and 76 a’mî n]: E4 ât-
nhx’mov voûu’nôwiç AIR 1d taïga (1’116 nia Æ, EZ

taquinait». (habitué in; raïa! 11’916 n57 AI", F4 ts-
ipayuîvwv. To13 0è dm; 11:71! 4E, EZ ïmw à"! c6
«’qu tic AZ wwpa’ywvow, o’püû 7&9 807w fr; 15716

AEZ Janvier ce; 69a Ünô "fg AZ u’tëymvml (hydries
un» En; 1157 aîné nô? 11T, R4. T97 6è dnô tu];
AZ fou, 1d riflé mais! 114, 4Z, 6907) 7&9 o; 71969
un; 4 ywm’u’ tu? fieu 02716 tu?» A4, 4Z ûmléuid
(on «Je! (1,1156 mon! AIT, I’4 æmayaïvuw. "En; 0è 9;

4Z 127 4B’ ni 1279m 41’756 107v A4, 4B Tamdyœva
dznfidomî luit m’y «1’936 n75! 4P, F4 rezgayw’v’ow.

’EnÊv caïeu côchiez mi 102 défis.

ipsis. hi: perpendiculis aèqualia, recta .89 locus cric, quem in
rectangulis isopmfimetris ciron communem angulum Â rousti-
unis attingunt iplorum ahguli, communi angulo .4 oppositi,
val quum in nimgulù rectanguli: JXW; AIE, .442 etc.,
quorum bina latex; circa angulum rectum simul acérant re-
cmm 4,8, verdets: horum Èriangulorum comingunt. Et facile
pneu idem adhuc valet-e (Fig. 151;), etiam si parallelogramma

, non recungula a: aequilngula tint, et in trin-5111i: angulul,
quem inter le neqnal’em habent, non si: reclus, dum deinde
recta DE in ânonna, ut angulum 1B1; inti commuai angulo
aequalem biseau Viviani de locis soudât lib. HI; Prop. 8.
p. 57. Pfieiderer l. c. 127-454. Et que de diagonalibun
et hypotenmis dicta sur): Obs. 2., valent olim in pataude-I

4g-Vammîl et triangulis obliquangulis, quum etiun ubi de ü:
quaeuio eVnt, angulul 4E3 .maneat repu", «choque 1. 19.
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HZ aequale est Quadratum ex EZ (I. 47.), ergo que.
dratum ex EZ kdupliùn est quadrati- ex HZ. Sed
aequale est quadratuni HZ quadrato ex F4; quadra:
tum îgitur ex EZ ’d’ufplüra est qùadrati ex F4. Est autem

quadratum ex EAduplum quadrati ex 4P (1.47.); ergo
quadrant ex 4E, E2 dupla sunt quadmtorum ex AF.
T4; ipsis ’vero ex 4E, ,EZ’àeq’uale est quadratum

ex EZ (I. 47.), rectus enimvest AEZ angulus; ergo
AZ quadratqu duplum est quadratorum ex 4T, T4. Z
Quadrato vero ex 4Z aqualia sunt quadrata ex 44,
zz (l. 47.), reculs enîm est angulus ad 4; quadrant
igîtur ex .44, 4Z dupla sunt quadratorum ex 111";
T 4. Aeqllaljs antem 4Z rectae 4B;- ergo quadrata
ex 44, 4B dupla sunt quadratorum ex 4P, T4.
Si igilur recta etc.

Cor. 4. et 5. eîiam hic applicari queux Qme veto de neh’
parallelogiarpmorum et triangulomm rectangul’orum Cor. 4.
dicta suut, demum ope V1. 25. ad obliquanguh. extendi, vel
immodiate pet V1. 27. de illis infelti Possunt. Cf. Pfleideret.

l-. c. 155. . eObs. à. Per praecedentia facile deterïninatur ac solvituf
problema: consirhere triangul’um rectangulùm, cuiua datur
bypotenusa et Summa cathetomm, Val: descrîbere parallelo-
summum rectangulum, cuiul datur diagonalis et summa fluo-
mm laterum contiguorum, vel generalins: sub date angulo
quoeunque ,describere triangulum, vel parallelogramvmum,
ouin: lutera cil-ca hune angulum sima] nant dame recrue le-
quelia, et cuius buis val diagonalis opposite angulo data en
darne tentas lequelis. Cf. Plaiderer. I. c. M. 136*146. et
qui plia-igue lb eo chanter Ghetaldus p. 357. Thom. Simpson.

. I
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411.110 TA 212 t.
’Ediv 86199100 W fuma??? 6110:; figeresâfi 65’

"ne aùfi «319910: ên’ échela? et; 057:6 m’g 51m: très?

cg; npoçzeLpe’vy-xaâ cd 02916 cois agoguems’myc, tu?

mappônga tecgdymva, ômMawE 21m 706 ïu 037:6.
r59 émacias and nô (in!) 11;; avyueafiévqg à ce w];
fianciez: ml 105c ngocnelpe’wjç (Je aine mais vivandi-

envias àngayaîvov. - v
16619510: yole ne li A!) vœpæibêœ fille muni tu;

F, nmusioôm flôe’ me aücfi 511.9610: à; eüôet’aç 1)

54’ Mr» au en? bine 1157 44, 4B 15790?wa 61-5
filéotd être; «Je: dard euh! 11T, F4 tergayuszall.

"31.90; 7&9 45916 1017 F trypsine 1.75 4B M69 5’94

«9d; 9; FE, and uefoôw à") étampe: tain 41’, F3,
mû âneçmîxômoavei E4, EB’ ami ôte? point mû E

tfi 44 napoËMnÂoç 17161» 7; EZ’ 0102 19è To174 e77

TE!) nugu’lhflbg fixe.» Z4. Kai 3m! de nua
("41’61on eûûst’aç nie ET; Z4. «Maïa; m garé-s

’ mon! a; EZ , ai 6nd FEZ, ZEZ4 âge: d’udvfigfiaîg
.î’oaz enfuir ai taïga 17m; ZEB, EZ4 chio 690030 fleure

Ï) Edit. Fais. cum Codice a lddit: milan

Treatise DE Algebça Lord. 1’145. p. 987. :qu Schfiabl. ÏÈuà

Hide Dan] p. 174. sqq. Schulz Taschenbuch Il. Heft. Berlin
1785. p. 400: Iq. Büly.Didphant. geometra Paris 1660. p55;
Cg. Van Swindeny Anfahgsgr. de: Mefskunst 1797. p.1485..qu.
Meier Kirsch SamnËl. geom. Aufgs I. Th. 1805. p. 107: sq.
l’Huiliei Elémens d’Analyse Géomem et d’Amlyse Algébn’qùe

Paris. 1809. p. 212. sq.
Cor. 5. Ex Il. 55 e; Il. 9. coniuncüav sequitur, ruer

’ 4

48 bifarinm in 1’, et in inaequalin in 4 utcuxtque nota, que» V
«(un innequllium parian: sium! «qua-i qmdrllo ex potins
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P R O P O S I T I O X. (135152.)

Si recta linea’ secetur bifariam,’ adiiciatur autem

aliqua ipsî recta in directum, quadratum compositae ex
ton çum ediecta et quadratum ex adieeta simùl aumpta
dupla sunt quadrati ex. dimidia et quadrati tampositae

et adiecta tangua: un: linea. v

Renta enîm aliqua 4B secta ait bifarîam in 1*, ad.
îicîatur amen; aligna eî recta in directum AB4à’dico.

quadrata ex A4, 4.3 dupla case quadratàmm- et

I AF, F4. . IDuca’tur enîm a pmlCtO F rectale 4B ad rectos F
TE (I. 11.), et ponamr aequalis alterùtri ipsorum A];
r8, et iuhgantur E4, E3; et pet E quîdein ipsi
,44 parallela .ducatur’EZ (I. 31.) per 4.. Yero ipsi ’
TE parallela dubatur Z4 (I. 31.). Et quoniam.in pa.
rallelas restas ET, Z4 recta cliqua inédit EZ, ana.
guli FEZ , E24 duobus rectîs aequales sunt (I. 29.);
ergo ZEB, E24 duobus remis minores .sunt. Renne

Fûimîdio, un mm tripla quanta e: interposito "me... et

(mm rectangulo «tandem putium. inatqnllium. I
En enfin JquJH-ÀJXJB (Il. 5.)

hine man-F212 «1.-;4rq4-SI’4 94-44X1Ë
ade’oque (Il. 9.) 443-:th qul’qai-BPJq-"l-4IX4B. Via

vinai de louis soliâis L. Il. Pt’op. 68. p. 46. Pfleiderer.5.147i

PROPOSITIO X.
101:3: 1. Hein: adam propositionis pluies alias fienton-

itraiionel habenfiidem, quo: ad Prop. 1X. eitavimus, moto-
res; v. Pfleiderer. 95. 151-160. et nominatim un: aliqui simili
ration: ex Il. 9. dodinant, ne H. 6. et. Il. 5a deduei peut

1)
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novée eîaw ai 0è dnô êlaoaôwwv 9; 6150 6919074! Éz-

fiallôpwm wpnt’azzovow’ ai 02’905 EB, Z4 (Enfin).-
Âo’pewt ênë cd B4 ,uæ’p’r] apparemment. .Ezfiefil’é-

oâwoav, au! ovpnenæe’æœoa’y nard c6 Il, ml àmCsÜXÛœ

2511H. .Kali 2m) l’en êowîv 1; 4F-wfi FE, à»; 8011 aux!

yww’u ünô .4EF 1g? 6nd EAF, nul 0’909) ngôg

16 P infecta taïga ôgôfig étym! étancha e054! 6nd
EAF, 411F. 4102 ce? «15103 dû au) énan’ga ce?» 15m;

F EB, EBF infesté l émut demis," 6904; dieu êmlv

vidimus. Potes: miam illa codem-modo aliter efferri ac Il.
ProP. 9. üàdem verbis, ne ad enm 058. 1. me. 1. 2.monitum
fuit. Et Prioer quidam modum ,,Ii recta linea secte fuerit
in pattes inaequalea, quadratum tarins, un: cum quadrato ex-
cesaul, quo malus segmentum excedit minus, duplum exit
quadratorum ab ipsis segmentia descriptorum11 iun indicavit
Isaac. Menachus in Schol. ad Il. 10.

Cor. 1. Renta 4B bifariam in l" «en, et adiuncta (i
qnnacuuque Bd: ipse .48 differentia est-rectum!!! 44, B4:
F 4 autem earnm semisumma, val quod eodem redit (cf. Il.
6. Cor. 2.) arum 44, P4, B1 tres continue arithmetice pro-
rortionales. Argue hi: observationibua nituntur aliae propo-
sitionis X. (paritcr ne Proy. 1X.) enunéiationes. Cf. Pfleiderer.
l. 0.. M. 182. 183. Nempe: Duuum inactlualium rectamm
quadrant aîmul dupla sunt quadratorum ex ipsarum seniisumma

et semidifferentia vvel si nec rectee sint continuo arithmetice
proportionalea, quadrata .extremorum simul nequantur duplo

laggregato ex quadrato mediae; ac differentiae utriuwia ente.
marum et mediae composite. Sumta deinde (Fig. 1550171
)F4, manente (adam differentia .411, ambne 411 , EH etc.-
tout! codem, que 1’11, incremento, eritque Il] (kl-Enta.)
444*144!!! patiner ac (coll. Il. 6. Cor. 5.) AHXIIB)44
XIB. Sumacur F 112171, unde P P 9:1" 4 H-P4X411 (Il. 5.),
crique AH q-l-BII 9:72.171 tlei-21w B9 (Il. 10): e
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autem a minoribus quem duobus rectis productae con-
veniunt (Post. 5. vel Ax. 11.); ergo EB, Z4 faro.
ductae ad partes B4 convenient. Ptoducantur, et
coneeniantin H, et longent: 411.. I

r

A

Et quoniam aequalîs est 41’ rectae TE, aequalis

est et angulus 4EF angulo EAF- (I. 6.); natque rectus .
est ad F; dimidius igitur recti est uterque ipsomm
BAT, 44EF (I. 32.). Ex eadem ratione et uterque
ipsorunî wTEE, EBF dimidius est real; rectus igitur

à?1’4q-I-2FBq-f-2P4XJH (Il. 6.)
: 44q-I- B4 q-I-2P4X4H (Il. 10.)

Contra (cf. Il. 6. Cor. 5.).îest 4HXIIB-44X4B2P4XJIÎ.

t 4114-311 44x134Est sutem P4:PP-l-T4.:FH-1-P4:-2---l---2-*

- BlaçrH-raz’ïlËÆùd-ât-ï

Dam igitur aequo differunl: 4H et BII, 44 et, B4: recau-
gulum sub prionibus, quorum summa est maior, exeadil: res
ctangulum sub posterioribus rectangulo sub summaet sub diffas
remis semisummarum laterum 4H et DE, 44 et B4; duplo

c autem hoc rectangulo summa quadratorum ex prioribus automnal
quadratorum ex pOStcüoribus excedit. Cf, Pfleiderer. 1- c. S. 1664

Cor. 2. Kim inter parallelogramma rectengula, quorum
lutera contigus aequo invicem differunt , eius, cujus perimetet
major est, area et diagonales sunt maintes: petiterque inter
triangula’tectsngula, quorum lutera ciron angnlum rectum asque
invicem differunt, illius area et hypotenusa maiores sunt,’ calus

’summa cathetomm est maint. Cf. Pfieiderer. 5. 167.

01... 2. Rem 4B (Fig. 154. 155.) bifariam me in
puncto P, et pet hoc ducte subsngulo quocunque;I’E---PB:
P4; tum ultra punctum B’Wrsus fi, d continuatis mais EH,
.43: que lus teetis Bd, 8,9 terminanturJrectae TE parallelns
quaseunqus 4Z a.112 esse segmentis adiacendbus’ B4, B11 recru

n



                                                                     

228 exsmsuronui’t
ai une; 4E3. Kai 37.251 sifil’ü’ald 69059 être»! 7;

6nd EBF, imbue clou demie mi ai and 43H.
."Eau,dè mie; 13756.34]! 0’969), ïoo; 7&9 Eau 1;)? 6nd.

4FE, ëvaÂÀoËE 705g 101m) des: 9; «En; 4H3 iul-
and êoew ôgâfic’ a) des: (7926 4) 4H3 e35 du!)
4BH Émis! à"), attestai relevai si B4 .nÂeïvgçî
z?) 4H me; 1’01]. Hou-w, me .5 43ml EHZ w.

1) Verbe: ripions: 301w 69’917? (ï 0min? Edward];
et Cod. a. Nos ex edd. Oxon. et 15a! . ad analoglam saquen-
tium et.demonsmtionis Il. 9. restituunus.

Bd squales, proiude 42-4Z:4É-H2:4Ë, simili ratiche,
qua in demonstrstione Il. 10. par L6. genet-afin! infertur: qui:

A angulas res-:1233 (I. 5.) gâgggrm’ze (r. 29.) El: ne:

TEE (I. 15.). Contra, quae bine recrue Bd, inde putiet’o quoi»
cunque extra rectal: B41, "edtusdem cum ipse partes rectae Bd
site, terminmtut racine, ipsi. t’E parental", segmente adiac’ehu’

restée Bd aequales, non tant, nec proinde diffefentia «fait: et
V ’uctarum ad idem puncmm ex 4 duchrum recrue 4B sequalis

est. Porto etiam ultra .4, B putiets versus e, à? productis 134,
BE rectîs: que a’punctie X ipsius .4: aident TE pataudes
agurîtur X? ad odeursun’t asque recta-37, oh angul’os BWX

I

:BEP (I. 29.), ideoque.-..’PBX (Ï. 5.) sunt segmentis sdiaa’
centibne BXrectaeîBe aequales (l. 6.), proinde Xï’f-le’:
BX-X4:4B: idque permet exclusive. Cf. Pfleiderenî. ’cs
5. 168.

Obs. 3. Pei- puhctum È ductà rectae TE parallals’ÈË and

partes rectale 48, ad qua: est B19: 0b angulos flfiçzBEÎ (la
I 29.) dezI’BE (I. 15.) blfàrinm sugulum :34), secs: recta

EBfi. ’Vicissim, si- recta 3,9 bifariarn secs: angulum ÇBd,
quem recta B; utcunque par E ducta cum continuera .48 com-
préhendit: qusdibet cruri eius BÇ perallela ab alune ointe Bd
.ebscindit segmentant ipsius palanche segmeutp rectis fifi, Ed
intemeenti saquais, et quaeîper punctum bieectionis r reçue

n
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est AEB. Et quorum: dimidius recti est EBF, dia-

--midius igiturrecti est et 43H (l. 15.). Est entent
et 34H rectus; aequalis enim est ipsi 41’127 alterna
(I. 29.). Reliquus igitur 4H13 dimidius tecti est (I.
32.): angulus itague 4HB angulo 43H est aequalis;
quare et lama B4 lateri 4H est aequale (I. 6.). Rur-
sus, quonianr EHZ dimidius est recti, rectus, entent

4B, patelle]; cruri B; ducitm; TE ad ocèunum tuque con-
dunette 198 in E, partita lit :I’B:IL4. 0b sugulos’enim
JZB, HIE, .BEF singulOI :ÇBfl (I. 29.) Mecque) :8195
(coqs...) :2sz (1., 15.) sunt (I. 6.) BA:4Z,BII:JI2,
3H .’ [Inde caetera, quoque Obs. 2. Proposite tum euh-
çistunt, CE. Pfleîderet. l. c. 169. V

Obs. Il, Baudoin psy, sive me; ou. 2. live iuxts Obs.
à. ducaux, birman diyidere mgulum 481i, quem producn
ÇB cum date 413 comprehendit, vel ex I. 29. I. 5. vol ex

,1. 15,. consequitur. Qunre, dam lequnlel utrimque sin: en.
guli 4137], luce 1937 in, directun; iacçt cum recta ne supra
0h. a. ad Il. 9.. deteirminata. Per recru igitur. magnitudine
se posidonie dette JE alterunt extremum B ducta quecunqne
recta : que engulunl ÇBd, lue B; etveontinuata 4B com.
Prçhçnsuqt bifqriant secat recta titi-inique continuum en), que-

tenus bine 111th B versus p, inde ultra Q, ubi sectes 4R ipei
B; par 4 parallele occurrit, versus y 93161141th11" (de oint parte

p.9 vide 0b s. 5.. ad 11.9.). Lchs, est, ad quem tant 1)
verticele, 2, 2’ communi .4 oppositi, pasHelogrammoi-ùm

432T, 411245, .4);an que, duels pet dterum recta 4B
amenant A rectite B; patafiola 4.9, phtiterque ultra J con-
tinnate B4, in angulù d’4X etc. angulo (34 eequalibue (l.
29.) fieri ponant, sic, ut cuutigua ipsorum latere invicern
diffusant date 4.8: 2) venise: tertii Z, .2, S? trianguler-un:
.424, 42H, 42115,, cires communem verticem 4 commuto-
ruxn, quorum anguli ad secundos vertices 4 . Il, X rectite
4B in directum intentes, sunt data 48; aequsles (I. 29.) et
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and leur dçôfig, 69199) de 9j 71969 et)? Z, Zoo) 7:59
être; la?) dmvawiw ’57; 91969 197 F° 1mm) des: ai 6nd

ZEH aiglette; être"! 6961?," la?) des: si 6nd EHZ
yawls: se) 4571:6 ZEH’ aigu nul talmud 9; HZ 70.621913?
«ni ZE ËWÏ’V î’oay. Kai ênei il»; 30110 a? EF cg) F4,

îaov être) nul fui «inti lyric EF engainent! tu)? aïno
mie F4. estguyuivlpt sa? d’un chai suiv EF, F4 es-

quorum crura ciron hos angulos data 4B invicem differunt.

cr. Panda... 1. e. se. 110. m. j
- Obs. 5. Ambos locos (Obs. 3. ad Il. 9. et Obs.lt.ad Il.

10.) une propositions sic licet complecti: Si a puncto ad re-
m positions datam ducatur recta in data angulo: dataque
si: summe vel differentia rectos bains et segmenti date puncto
ndiacentis, quad en ex recta positions date abscindit, mugit
ponctum rectum positions datam.’ Cf. Pfleiderer. 9. 172.

Obl. 6. Bifarism in F secte 43, et per B docte recrue
B; perallola P1? ad occursum usque rectae p87 angulum ÇBô
bifsriam scomtis, in E: lit PE;I’B.-:F4 (Obs. 5.) ideoquo
engaina 4E8 rectus (I. 6. et I. 32.) et bine 42’)4Z (I. 19.
Cor. 5.) dum l’II)P4 proinde (Il. 10. Cor. .1.) 42-1-A11n
4124-44. Parsllelogrammum vero 4H20)44ZT, et trian-
gulum 42H)424 per I. Ax. 9. Generatim igitur inter pa-
rsHelogrsmma aequiangula , quorum lutera contigus asque in-
vicem differunt, ains, ouin: pelimeter maie): est, area et dis.
gouales homologua, son quae’ vertices engulorum respective
aequnlium iungunt, maintes suut: ,pariterque inter triangule,
quorum anus angulus anquslis, et quorum erura (latere ciron
bos engulos aequales) aequo invicem differunt, illius area et
basis maioreslsunt, cuius summa crurum est maior- Cf. Pflei-
dorer. 5. 175.

0 bs. 7. Basin sou tertium latus 42 cuiuslibet trianguli
non aequicruri 424 maiorem esse differentia 4B crurum eius

’ A4, 48; proinde et diagonalemi utrsmque parallelogrammi.
cuilusvis non aequileteri esse differentia laterum eius conti-
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est qui ad Z, aequalis enim est opposite qui ad P
(I. 29.); reliquus igitur ZEH dimidius est recti a.
32.); aequaüs igitur EHZ 1angulus ipsi ZEH; quare
et lama HZ lateri ZE est aequale (I. 6.). Et quo-
niam aequalis est EI’ rectae TA, aequale est et qua-
dratum ex E17 quadrato ex FA. Ergo qudclrata’ ex
ET, TA dupla sunt quadrati ex TA. Quadratis-au-

guorum maiorem, reducitur ad I. 19. Cor. 5.: quad u-ianguli
obtusanguli latins oppositum angulo obtuse si: utroque du:
reliquo latere mains; cum a maiox’e entre 44 abaissa dB:
42’, trianguli aequicruri ÀBZd angulus ZBÀ ab basin si: acu-
tus l. 5. I. 17. et igimr deinceps potina...le obtusus (1.15.).

Cf. Bfleiderer. 5.174. . 1Ohm 8. Per prnecedentia facile aolvitur problemu: sub
duo angulo quocunque describere triangulum, val patafiolo-
grammum, cuius Inter: pima hune aflgulum diffama: reçu
data, et ouin. buis, val diagonalfs Opposita angulo dato ait
ahi recule dame, maïori quam differentia data, aequalis. Vid.
Pfieiderer. M. 175-181. Ghetaldus, Thom. Simpson., van
Swinden., l’HuiIiet. L c. P. 218. .

Cor. 3. Ex Il. 6. et Il. 10. coniunctis acquitta: Si recta
4B bifariam secte fuerit in, I’, eique ’additn in; direcm’m

gueulant Bd, quadratum ex .44, data et addita. cum qmdrato
1 additaq B4 aequale est quadrato ex F4 dimidio dame et ad-

dira, cum bibus quadratis ex AF, codem dame dimidio, et
cum rectangulo JJXJB sub data cum addita in additam.
En enim 1’443FBq-f-AJXJBzzAI’Q-i-A4XJB (Il. 6.)

flaque 2114 Q-I-APq:I’d 11-1-3le (l-I-AJXJB
r i.e.(n.10.).44 q-f-Bdhrd qàl-GAI’qsl-AJXJB.

Cf. Pfleiderer. 5. 161.
Cor. 4. Nexus propositionum Il. 9. et Il. 10. idem est,

ac pmpocitionum Il. 5. et Il. 6., unde miam hac duae pro-
positiones une codemque enanciato compreheudi passant. Cf.
Cor. 1. Nompe puncmm d, quodŒn Il. Prop. 9. in ipsn



                                                                     

23Ë I enenxxnronuu
vgâyœvœ àmléwé ion un? &nô flic T4 tergayaîvou.

Toig 6è dnô n51 EF, TA ïaov au; 16 ciné nie
AE- 16 d’oc; ciné mis EA tczedyœvov (137110204611 in;

zoé dnô mir; A1" vergayuîvov. Ildlw. ênei ion écula!

bi ZH fifi ZE, i’ow à") mi c6 dm; "i9 HZ za-
cgcîrœvov 11,5 (inô mît; ZE zeægayaîwp’ mi caïeu 67:6

fait; HZ,I ZE âznÀnËowÉ écru 101? aîné tic EZ. Toi:

A8 sumtum fait, in 11, hop, la in A]; www . un

Cfn Pagiderer. S. 18L o t ,
Obs. 9. Recto AB (Fig. 156.) in inneqmlia utcunquo int

Puncto 4 divisa, a tuaiori segmenta .44 abacindatur 4.4:
minori dB , et rosidua 411 bifariam in r accoter, erit qudl-
4,4 hum-mua (u; 10.), moque oh 44:43, 44H-
48 burg-pua patito! a: in figura altera (F ig. 157.), in
que. 48 in P binet: ,. arque in a il»: punctum qnodcunque
4 sumtum fuit, ubi ex (Il. 9.) cri: Adq-l-ch24l’Q-Po
212 q , qumvis prime figura recta JE in puncto f baud bi-.

faim: nectar. 41’ priera figura :gzagflzf’d 2-43
(comma) sinit’ nemidifferqmiun «moutonna: macqualium .44,

dB, quant in figura posterions exhibe: FA (Il. 5. Cor. 11.);

et P4 priera figura :P44-442’3Ë44-1-Ë-Î-24îq sisziuegmm-’

tonna 44, 4B aemisummnm, que in figura ponction est
. 41’. Quart: nuenum A4q-I-JB 11:21! 5-1-2qu figura priore
quoquo canonne etiam est commuai propositionum 9. et 10.
enunciato, quod Cor. 1. dedimus. Pariter prectqo dB (F i5.
158.) 1;; directum adiioiatur quaecunque Bd , et denuo recule
14 recta 44:34, aqbifariam in I’ secetur tata 44. Exit
J4 (Pl-1.11 2:2Aflq-4-2I’Jq (Il. 9.), ideoquo, 0b 44:41),
adam 114 (14-48 hzdl’q-«l-îl’dq, pariter ac (Il. 10.) in
figure ponction (Fig. 159.), in qua, 48 in I” bifariam di-
11m, arque in en gradua; Panama; .quodcupque 4 tamtam
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t Item ex EF. TA aequale est quadratum est 4E (I.
117.); ergo quadratum ex EA duplum est quadrati
ex 11R Humus, quoniam aequaüs est ZHrectae ZE.
aequale est et quadratum ex’ HZ quadrato ex ZE.
Quadrata igitur ex HZ, ZE dupla sunt quadrati est
EZ. Quadratis autem ex HZ , ZE aequale est qua-
drature ex EH (I. 47.). Quadratum igitux ex EH

fuit, quamvis muas ossu, priori; figura dB in puncto I’ non
bifariam secetur. Permutatis etiam 41’, 1’4 utrumque 44.14-

B41:2.4Pq-l-2P4q attaque figura exhibitum continetur pro- ’

4.4 44 44 "pOsito Cor. 1.: quina 41’ priore figura

444-48 ’ .--2- (connu) sistit senusummnm reemum Bd, 44.1.1.

iectu sciliut, et composiue ex data 43 et sdiecu, quem in
fig, posteniore exhibe; F4 (Il. 6. Cor. 3.) et F4 prime figura

’- 2
Iemîdifferentism , quae. in fig. posteriore est 41’. Cf. Pfiejq
dorer. l. c. M. 185. 186. A

Obs. 10. Converses quoque Prop. 9. 10. valent. Nempe,
mon!!! 4B (Fig. 151. 159.) bifariam secs: planctum F sic in
ca situm, ut duplum nggregatum quadrntorum ex remis PH
vel P11 et P4 factotum , quorum üna PB velr P4 inter ipsum
punctums 1’ stque nlterum rectae 43 extremum, altera F 4
inter idem punclum 1’ arque punctum 4 alibi in secte 4B
ipsa Ve! producta sumtum interiacent, aequale sit quadratis
rectum 44, B4, que bisse puncto 4, inde extremis A, B
rectae 4.8 terminentur: dans, uni in ipsis pro’positionibus 9.
10. recta T4 est rectis FB, r4 minor, quando pumtum 4 finet
in ipse 4B; «il? maim- quant. PH, F4, si punctum 4 au in

.producta .48. Sic enim 1) A4q-1-B41221’Bâ-h21’4Q, puncto

41iaceute ad eu puncti I" partes , 1d quas est punctum B: quo

mu pet se est F41PB, dam punetum 4 est in ipse. 4B

(Il. 5. Cor.4.)..-.- . 2- sistit fecmum 44, B4 I .
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8è 0571631157 HZ, ZE îaov être! v6 aïno mis EH
zezçâywyov’ fui taïga «inti wfiçyEH ôtnléouiv être; un?

dnô m’y «EZ. "10:7 8è EZ mi 121- «a: 079d (inti «aï;

EH terga’yœvov âmÀoimôv écu c015 aïno mis T4.
’Eâelxâæ] 6è and ni (inti ’WÏQ E4 âtnÂoiotw mû «inti

cric 41” fui aigu dm; Gaïa! 4E, EH rnçdyœvœ âc-

nloiowi écu frai? ciao cuit! 4P, F4 151905705va.
Toîg 0è 0291:6 tu?» 4E, EH 57519017150019 îocw étui

16 aïno mis: 4H engu’ywvov’ 76 taïga aïno tic AH

(haleinait! être: coït! (hui 160 AF, T4. T415 0è (inti
mis 4H ïaa 1012 ce? J716 euh! 44, 411- toi aigu aïno
«raïa: 44, 4H "tonifiai": (habitue? écru Gaïa! aïno raïa!

4P, T4 engayœ’vœv. "I077 0è a; 4H 17; 43’ «tu?
d’où aïno caïn! 44, 4B ongdyw’ya d’inléata’ être: «à!

(1716 10.71! 41’, F4 «1794271611017. fait! dieu 31519550;

and en? 351k.

Il P 0 T A 2 I 2 loi.
T1151! (inhumai miæhîav «peul, aigre 16 aïno mis

31979 au) 1013 ÉTÉQOU euh! empâtait! nagtsxôpwov
âgûoyaivtov î’oo’y civets I9; (inti rami-lamez? nvrfimæog

58790576319). I v N
fig. priera, sa! P4)I’B, quando punctum 4 sumitur in pro.
dans 48 fig. poster. 0b TE Q-I-T4 4:48 q-I-2I’BXF4 (Il. 7.)
erit 44 q-I-Bd q:2(PB «14-17 q) (byp.) :rB q-l-I’dq-f-4B q-l-

2113 XI’4 , «icaque A4 (1:1iB 9-1-de q-f-2FBXP4:( 1’34-
T4) q (H. 4.) adeoque 44:1’B-l-F4 (I . 46. Cor.) et, demta com.
muni P3, 4I’:PB. 2) Sit44 tri-.84 (1.7.2151 q-l-2P4 9, Punctis
4 et A incentibus ad partes opposites puncti 1’: sitque F4(
P4, ’quando punctum 4 in ipsa 48 iacet (Fig. pion); sa!
14)F4, si 4 (et in producta 4.8 (Fig. poster.) 0b 44.1:
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duplum est quadrati ex EZ. Aequalis autem EZ ’
rectae F4; ergo quadratum ex EH duplum est (pas
drati ex T4. Dem0nstratum est autem et quadratum
ex E4 duplum quadrati ex AF; ergo quadrata ex 4E,
EH dupla sunt quadratorum ex AF, F4. Quadratis
autem ex 4E, EH aeq’uale est quadratum ex 4H
(I. 473;. quadratum igitur ex AH duplum est ipso.

- mm AF, F4. Quadrato autem ex L411 aequalia surit
quadrata ex 44, 4H; quadrants igitur ex 44,
dupla sunt quadratorum ex. AP, F4. Aequalis autern
est 4H rectae dB; ergo quadrants ex A4, dB dupla
sunt quadratorum ex .41", 174.7 Si igitur’ recta etc.

PROËOSITIO x1; (Fig.16.0.)-
Datem rectam secare, ita ut rectangulum conten-

tum sub tata et altero segmentorum aequalesit qua-
drato ex reliquo segmenta.

41’q-l-1’4q-I-2PAXI’4 (Il. 4.) erit m1 q-qu-ç-2FAXA4

4-34412-44 q-i-qur-"KIÏA 114-114 q) (hyp.) adeoque 21”4x
44-1-34q.-.:P4 q-d-FJq vel B4qu4114-F4qe-2FAXA4.
Bine fig. prime ubi F4(F.4 (l1yp.)B4t1--:(l’A--I’4)q [IL 7.

Obs.) et B4:P4-P4, et addita communi F4,..4F:BF,
Et fig. posteriore, ubi 1144114 x (hypu) B4q:(f4-I’4)q
(n. 7. 0b...) et B4:-..F4-F4, et addita communi m, 131-1--
31:12, et demts communi B4, 41" :121" . Cf. Pflciderer.
fi. 187. Caetetum canaris fis, que 4H. 6. Cor. 6. de simi.



                                                                     

7 236. ’ILIMSHTOKUM.
"Enta: si domina mimiez 43s 8st de 115v dB

vapeîv, dicta fui 137:6 si: 6117s tout 100 115’901; C567
1"qusz stayexôpswov ôgôoyuimov îaov dans; 196
aïno un? 10mm? «mélusine tssgayaivçoç 4
. ’Avaysygoirpâœ 7039 aïno tifs 41?. engdywvov. ce

41341” a. and tupfioôw si 411 (fixe; nous? 76 E on-
yeîov, and fineÇsÜzâœ BE, aux) éiüxâœ fi r4 3711

et) Z. ami 161’000) ty’ BE à»; EZ, and dvaj’eygoiçaôq

’ (inti, mais AZ engaineras! 16 Z49,l and www fi He?
l 6713 a; K’ 1.5’qu au 75 113 Tê’îpîiïul. and t6 6.L aises

16 6nd 20h! 4B. 30 mezszo’psvov 0,900705th l’ami
’ 51mn 1] 14:6 02m; mis 46x sesèayw’wa). v i

’Eml 7129 «Maïa fi’AI’ firman (fila 141’502 c6 E.

aposteriez; sa: d’un)" si 11216 sipo: «tu; mît! ÎZ, Z4

nagtsxôpayov ôwoyaimov pavai zoé aïno flic 4E TG-.
190570511011 1’007 3011 ce)" «inti 171:9 EZ 78190470579). "Ion;

0è EZ t-fi EB’ ni aigu mimi n57 FZ, Z4 nages-
zôysvoy 6900761491! pas? coti (inti fait; 4E casqu-

1) Peyrard. cum Cod. a. onit Tony nouba Nos ex cd.
Oxon.Irestit11imus lectionem e vau , ut in, Prptssi et Ennui les I
gitanfifid. Bail habet: 13:ch - i’mw 63:12.

libus propositionum Il. 5. et Il. 6. couverais dicta, sunt, ob-
servai potest, datermimtionem, quae hic in enuncùto Obs.

I . 10. adiecta fait, ibi haud allatam fuisse." Neque ce niant in.
’ particulari conditionum expositione ont necessaris: si (luise

amen genetali propositione unsmque conversam indexerminats.
differentiae quadratorum ex F4 et 4A vel 4B mentions com-

Ælecü "lit, cadem determinatione iopus orit. Nempe etism
in figura pion, quem Observ. 9. habuimus. est 44X4B:
[441-174.], moue amen 4T :1" B. Cf. Pfieideter. s. 192.

,PROPOSITIO XI. 1Obs. 1. Huis problemati sèquens praîmitü. potes: un.
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Si: data recta A3; Oportet igîtur ipsam JE Sie-

care, in ut rectangulum contentum sub tota et altero
segmentorum requale sit quadrato ex reliqüo Segmehto.

Desmbamr a: JE quadratum AMI1 (I. 46.), et
eccetur- AI bifariam in puncto Il LI." 10.), et iunga-.
tm- BE’, et prodücatur FA in Z, et ponamr rectae
B1? aequalis EZ (I. 3.), et describatur ex 242 qua-7
dramm Z9; et’producatur H9 ad K; dicoAB be-
ctàm esse in e, in ut rectangulum sub 241i. Be
contentum aeqùale ait quadrato ex 346-.

Qùonïani ènîm recta semait bifariam in
àdiicitur autem ci recta AZ; rectangulùfn sub PZ,
ZA contentum cum quadrato ex JE aeqùale est que
di-ato ex EZ (IL 6.). Acqualis amena EZ terme EB;
ergo rectangulum sub TZ; 21 contentum cum qua» e
drain ex Æ aequale est Qùadrato aï: EB. Sed gnan

lysiez Quüxh qmâhhnn me JE ait gradins quanti
tatin: AH (Il; 4. Cor. 2a), rectangulum Anton: sub dimidia
ac rota 1B si: quadrati ipsiua JE «misais (Il. 1. Cor. 2.):
lectio tune dame JE nom; ptop’okitiohe imperatn in ingè-
qualin heu, ac segmentant, cuiul quâdrntum rectangulo sub
tata 4.8 et sub àltero aegmento àequetur, fluctua! inaequalium
mfius eue debet. Faon supponatur sectio dusidexata in 9. Tum
super maieri segmento Je descripto quadrato J9HZ, et ad
minus Iegmentum B9 appliqua rectangulo BOX], Gains alte-
mm 1ms 31:13, requiritur, ut si: 49112239191. cum e
neutrnm 119mm Ipatibrum, nec niai rectanguli 394K [alternat
lama Bd-.-.AB deum: une; bine non nappait problem imme-
diate solvendîa En Vera s’appeditat rectuum JE, 24 ad
occumum’ asque in puncto P comipuatio: qua facta, ut si:
419HZ..--BOK21a addito utrimqne rectangulo AGIT, debet

x   w-
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9:de faon! étui 11.6 dm) I mis .EB cargayoîvqn.
.JÂÂoË fifi a’nô mis EB ïoœ 5073 1d dm; caïn! BJ,

JE, 6901i 7029 1; 7:on 11,6 A yum’u’ 9.6 0790:.
6m; un! T Z, ZJ perco? 1017 05’976 mis JE ïaoy inti
cols (inti 1030 Bd, JE. Kowôv drpygofm’îœ a; ânô

zig JE Ânmôv à’ga tu; 67:61:61! TZ, ZJ stagne-
xôpwov dgfloyuîwov Ïoow Sorti mg; dm; nigAJB 19-
cçaydwçu. Kat’ ému t6 ,uèv 6726 n54! T Z, ZJ 16

ZK, fin] 7039 si JZ 19j ZH-î tu; 6è (1,9156 t’y-c JB il;
JJ’ ’56 0799: ZK i’qov 5011195 JJ. Kawâv dæyçîfoâœ

16 JKs 1017164! âge: Œô Z9 79? 94 ïoov incisa Kali

En; 16 ph! 94 t6 tînt; tu?» JB, Be, ïoq 7&9
.243 Gy" BA- C6 0è Z0 il; (1’716 w]: J01)” 7.6 âge;

6nd :1051! JE, 130 negtsxôywov (79007037401! ïoov
fini agi 6916 zig 9A Ingayaîvçùl

I

y 1) HÂnc lectionem’ ex edd. Oxon. et Basil. restituimusa
Payratdus et; Cod. a. omittunt verbafiî’m; 7:29 a; JE ty’ Bd. J

eue recmngulhm ,IIZKT: quadrant) ABAT rectae data: AB.
cum rectanguli HZKÎ latus HZ sit:::JZ(constr.); rectangu-
lum HZKÏ idem est cum rectangulo sub Î Z et J2. Itaquo
Problematis sqlutio hue redit: ne rectae ÏJ positione ac ma-
gnitudine datae (quippe quae datae reçtao AB perpendi’cularia

est et aequalis) in directum adüciatur J2 talis, ut rectangnlum
sub adiectàJJ’Z et sub composita F Z ex data FA et adiecta JZ

aequale sit quadrato tectae datas AB. Atqui bifaüam in puncto
E divisa FA, est EZ q-îl’ZXZJ-i-EJq (Il. 6.). Quare, un si;
TZXZJSAB q, debet esse EZ tic-A3 tJI-FEA 4. Sed 0b angulum

- ÉAB rectum (constr.) est EB q.--AB Q4-EA 9. (I. 47.). Proindc
’oportet si: EZqzzEBq, et hinc EZ:EB (I. 45. Con). Con.
structio problèmatis, quad et Claviua notant, non requirittniei
ut dans rectao AB in altero eius extremo A perpendiculariu
e;citetm: AI" ipsi AB aequalis, caque bifarinm in E secetur,
un. ut tantum aemissi ipsius AB aequalis AIE ad angulos rectos
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drato ex EB aequalia sunt quadrant ex BJ, JE (I.
47.), reculs "enim est angulus ado J; rectangulum îgi-
tm- sub PZ, ZJ cum quadrato ex JE aequàle est
quadratîs ex BJ , JE. Commune auferatur quadra-
tum ex JE ; reliquum igitur rectangulum sub ÎZ,
ZJ contentum aequale est quadrato ex JE. Et est .
rectangulum quidam sub FZ, ZJ ifisum ZK, 8811118.!
lia enim est JZ rectae ZH, quadratum veto ex JE
ipsum J41; rectangnlum igitur ZK aequale est qua-
drato J21. Commune aufdratur JK ; reliquum igituro
Z9 ipsi 941 aequale est. Et est quidem 6.4 rectan-
gulum sub, JB ; E136 contenmm; recta enim JE ae-
qualis est rectae Bd, et Z9 est quadratum ex J9;
rectangulum  igitur sub Æ, 36 cantentum aequale

est quadrato ex, 9A. ’
glane AB in angulo A constitnatur, mm recta ÉAtcontinuetur;
douce si: E2: tectae EB iungenti puncta data E , B, clonique
a data AB abscindatur J9 aeqnalis recrue par hactenus fauta
dans A2. Qnae quidem sempat catit dans AB minot cum si:
EB, itaque EZ sen EA-l-AZ(EA-f-AB (I. 20.): endomquo
maie): dimidia AB son EA , cum si: EB sen EA-pAz’sAB
(I. 19.) Jeu 2EA. Demonstratio adam absque reliquo figuras
apparatu sic peragi potest:

EZ q:EB (gr-AI; q-I-EAQ (constr. et I. 47.)
Aigui E2 m2 q-i-EA q-l-2EAXAZ (n. 4.).

slgitur AZ q-l-EA q-l-2EAXAZ:AB qq-EAq
vol AZ 41-1-2121; xAz-.-.AB q ’

h. e. A9 q-l-BAerzABH 0b AZ.-:-.A9; AB:2EA (connu)
:ABXBQ-f-BAXAO (Il. 2.)

ergo A9 41::ABXB9. Cf. Pfieiderer. 55. 62. 63.

Obs. 2. I Propositio haec aliis verbis docet rectangulum
BJKO contracte, cuius lutas mains .84 est dame rectse A3
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240 enemzrnjonuu
tH des: aoûtien: «Facial si JB tëvymal un; et;

6, «En: et; une; coït! JE, 136 negtaxôpev’ow 69490-
jzhîmoi! ïaov chleu 1) 136 dnô Tic OJ enguyw’vgr

dôme 366i notifiai. l s
1) Verbum d’un rio ËQDËÊI’, quad Peyrnrd. luisez, patins:

a ÏCSHIIllmIISe

àequgle , et cuius in! sequnlis est quadrato Nautisme Je h-
terum contiguorum A13. 89 rectanguli. Cf. Pfleideî’er. 5.64.

Obs. 5. Çuum rectanguli HZKI’ lama HZ ait :324
(canant) : est 1’ Zâ-HZ:I’ AzAB. Praeter arum HZKG:
ABvq (Obs. 1.) datur icaque differentia larerum’eius cohtiguoa
nm :AB. Probleme gîtant- propositibuo 11. Il: enunciatutn
pet analysât: .Obs. I. reducitur ad bos: ut commuant: parfilea
lognmmum rectangulum, cuits! difflurentia humai contigu!)-
rum ait dame rectae AB aequslis, et cuius area sequalis ait que;
auto eiusdem mette data. AB. Quod perm par bise’Çtionem
diffcrentiae darse hl laterum F2 et ZA rectahguli describendi
reducimr (Il. 5. Cor. 10.) ad dotermimtionem semisummae EZ
confident lutera!!! , que ’absolvitur ope propositionis (Il. 6. et

I. 47.) Cf. Paiement. 5.55; I .
0 bat 4.- Eodèm modo solvitur problema genet-alias: coti-

struefe rectangulum (Fig. 161.) cuins différentia later’um cons

tiguorum ait darne rectae Aï, me: autem quads-am alias tains:
banque rectae dans I magnans. Sumto enim rz esse lame
mains rectanguli coistruendi : cum latus minus ab eo Mette
debeat longitudine M: «me: illud a: :42. humus igituï’
Io redigitur :problema, ut du" rectae FI in directum adiis
citait AZ.ta]is, ut rectangulum sub adîecta AZ et sub coma-
posiu FZ ex data FA et adiecta AZ aequale ait quadrette rectae
dans I. Quod bifariam in E socahdo deum Internat: quàesis
tarant rectanguli differentiam AI’ dahus ad illorum tennisman
mm 52 (Il. 5. Cor. 10’) inVesligandam deducîtur. Atqui
EZq:PZXZA-I-EA 1’ (Il. 6.).’ Ut igitur si: rectangulum rz
XZA:IQ,; debet esse EZ:!q-I-EAQ, proinde (1.48.) HZ

ç.- 17-)
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Ergo data recta JB secte est in 9’, ita ut remm- .
gulum. sub JE, Be contentum raequnle bit quadrato
ex GJ; ,Quod opbrtebat facerew ,-

laequnlis esse debet hypoteuusae trianguli ’rèctanguii, chias"
latera cires augulurm lrectumî siht, Imam quidam dame rectee I.)
alternin dame EA aequalia. linpssequens enascitur constructio; .
dame slaterum. trianguli differentiaè JI’, bifariam in pianota Ê

divisae perpendic ularis in altero eine lextremo A constituatut A13:
dame rectae I à mm centre Æ intei-ullo EB deseribatur circulus:
qui ou EB5ÉA (I. 19.) ideotlue et )EÎ rectam 114 unimun
productàm semoit. Sint panera Z, J hae sectiones. Erin: res
chngulum sub T2 et Z4 vel sub JJ et PJ, quod requiritur.
Nempe 1) tam (2-24, vquem JJë-szdl’. .2) Recruté
gains TZ.)(ZJ-I-EJ4:EZQ, et rectang. JJXAP-F-EÏ’q: ’
E4q (Il. 6.). Quatre, cum siut 1211-4124, ezEz:E.4:-..EB
(connin) fit tàm rotang. 1" ZXZJ-PEJ 1, quant JJXJP-Iü
EJQzEB qzzAB Q-I-EJq (LI 47.) et hinc tam rectang. [’Zx
ZJ, quem rectangJJJXJFr-f-AÈ (1:11. Caeterum, ut fa-
cile pater, latera duorum rectangulorum situ solo, hon magni; ’ v
tudine differunt. Eandem problemetis, enunciet’o tamtam à
praecedente diversi: "et! datant rectum lineam data quedrato
sequoia rèctahgulum applicate, exçedens quadrat’o" comme

ctionem nadir Rob. Simson. (Euclid. Elemenn Glasguae 1756:.
in nota ad 28. et 29. VI. sq. p. 581. sq.). Cf. Halley in
scholie ad Prop. VIH. 1s. Conic. Apollonii P. 1i.p.153.
Pfleiderer. 1. c. 5. 66. cf. infra ad v1: 29. ou... 5-. Quodsi
in figura 160. data esse sumatur recta Je, et inv’enienda des
muml recta. JE; in ut J9 4::JBXBG quad problema cons

. versum exit problemntis Il. 11.), facile patet, etiam hoc prod
blema esse idem, ad quad etiam Il. Il. redire vidimus, nempe
ut rect’àe datae Je adiicîltur dia CE in directum, in ut.
tectangulum sub hdiecte 9B et subIJB: composite ex data et
adiecn aequele si: cime Je quadreto, vel ut desczibatut tu

Q
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’Ev sois d’ifiimywm’mg Tgtyw’wo’lg 16 dm; flic si)»

«71191451721: yœw’uv ’ÜYIO’EÊWO’ÜGfiQ alanguie ’r’tes’gdywiyw

pagé» éon Tub! aïno mais: tif-v à]; filaient ywm’av mets-

7100007? WÂeruÎæl næguyw’vmv. se? mosaïqués!!!» die

«inti ce Maïs mir 7:te 519,33! âjtfileîàv planifias! Ëtp’ à!

ixflhjfi’sïoav si üdÆÎE’ÎÛÇ suintez, aux) s59 &noÂapfla-i-

vouévxg ânée «inti 175g Êaâe’tov n96; fg" dyvfilct’q:

ywm’çz. F.
ctanguluni BQJK, cnius laterum BJ, Be difl’erentia si: dati
J8, .et cuius area aequmiis Sil einsdem rectae .49 quadintoa

,*Solvemr itaque probleme eodem modo ac il. Il. Cf. Pilori-

dei-cr. 1. c. w. 51. sa. 4 IObs. 6. Iabeatur nunc (quad est alteiuni probiematï’s
U. 11. conVersùm) dame B9 (Fig. 162.) dia 9A in direct! fifi
in: adiici, ut rectangulum sub dam Be et sub composite BJ
ex data et adiecta si: quadrato àdiectne OJ aequale ; .seu iu-
beatnr rectaiàgulum construi, cuiusllatus minus hit datte rectaè
39 acquale, et cnius m’es aequalis sit quadrants differcfltiae
Je laterum B), B9 rectanguli. Flou] supponatur continualio
desiderata rectae (latine BQIad punctnm J asque. Cu’m si!
rectang. JIIXBezÉQ «14- rectang. 49x913 (Il. 5.) )ae»,

ut possir esse 119F: rectang. JBXBO: debet esse ZOQ)
B634; , J0)BG. Cohsttuatur super J0 quadràtum JQZI-I, et
super JE rectangulum JBNII; cuisis latus BII’*--.B9. Recla
NII, (lune ex opposito buis JE rectahguluin JBÏIN termi-
nat, latere IIZ, 9H, utpote ipsi Je aequéiîa, ac proimie

s msiora quem KIL-:89 in punbtis N et 0 in secebit, ut sin:
JN;90:BH K1. :139 (coussin): adeoque Z .115
:JQXBO, arque uL rectangulum NZIIO Si: rectang. sub (M

[et H0. Porro, ut si: Je q: rectang. JBXBO h. e. comte
JGZHszBiIN, shinto comimuii spatio JOON, debet au
NZH0::BQOII la. c. rectang. QHXIIOSBOFOOQ (cousu.
et idemomtr.). Etiun hoc problema itague codem redit, quo



                                                                     

LIBER secuunus. 243
PROPOSITIO X11. (Fig.163.)

ln triangulis obtusarigulis quadratum lateris obtur
sum angulum ’subtendentis mains est imam quadrata ’

ex lateribus obtusum angulum continentibus, rectan-
gulo bis contento sub une laterum circa obtusuni an.-
gulum in quod produrtum perpendicularis cadit, et
recta intercepta extra a perpendiculari ad angulum ob-
tusum.

Il. 11., nempe ut datez: 60 in direçtum adiiciatur clin 0H,
in ut rectangulum nib adiectn 0H, set sub 9H composite ex
data et sdiecta sequale sit darse 90 quadrato, vel ut descri-
bamr rectanguium NZIIQ, cuius laterum N0, OH differentia
60 sit data B9, et cuius area acquslis si: eiusdem .rectae
139 quadrsto. Unde etism. hic sequitur similis constructio.
Cf. Pileiderer. l. i. 5. 69. et 5. 90.

x

PROPOSITIO x11.
Obs. 1. Austin p. 59. sq. tres ultimes libri secundi pro-

positions pal-rem constituera ait ab caeteris seiunctsm, peritcr
le tus ultimas primi libri, sed non aeque ec bas in elementis
necessariam; nec omnino, praosertim quod ad Il; 12. et Il.
15. sttineat, "me utilem: ideoqne en: successorum Euclidis
imprudenti gioriosove clament: suis theoriis sugeiidi studio
tribuendss esse canut. Contra quse Pfieiderer. l. c. Pars I".
5. 195. quosd Il. 12. et Il. 15. manet, pieuter pensum argu-
menti hsrum propositionum cum I. 47. pronamqueipsarum ex
hac et Il. 4. Il. 7. consequentiam, et ad Plnres applicstiones
instiguent -usum (guarani exemple et ipse subiungit) te ipse
X11. propositionis 17. demonstrationem prierem supponere, et
Datoium propositiones 54. et 65. (in textu grueco Claudii Hardy
Puis. 1625. et Dav. Gregorii) Ve! 14. ’15. in versionibus Rob.

SimIOn. et Schwsb. illis niti. . i’
z
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"Etna; dufihlyuiwov molinisme! tu; JET dufileîa-

5’101! sûr Üflô EJF ymviav, mi 47314910 04’916 1:01? B

trypsine) êvrï très: FJ ëüfllæyâsîtmv stamnos si BA-
Âs’ym au 16 dm; nïç Br ’Œttça’ywvov usîçôv écru mais! .

dard 167,314, JI1 istpayairwil, 197.619 «inti cois! TA,
A4 nsgzszouésltp ôgâoymw’tp. I "

’Eml 7059 e’Ûâeîa FA se’rrmytazpaîg 511113 zend

16 J omission!” ’tô (aigu 05m; zig Ed 1’004! êoü (sa)?

(inti 71.54! Il»! , JJ tssçayw’smzç ami 14;; dis 6nd mais!

V FJ, JJ negtsxopévço tigüoyww’tp. Kowô’y agog-

stst’aâm ni (inti mis JEt toi des: «2nd tu?» 1U, JE
ïou être) talc se aîné TIIÏ’)’ ÎJ, J4, JE Iergayaivolç

nui tu; «il; ainsi mais! FJ, JJ matelassent) âçâoywm’tpa

’JMoË sois ph! (inti r67 F41; JE îbov 301i m6 dmi
sis TE, 6901i 7&9 stade 195 J’yœw’a’ mais de «inti

5 Obs. 2. Perpedfiiculum Bd cadere, ut inenuneiato pro-
posidonie sumitnr ad partes anguli BJJ, qui deinceps est
simula obtuso’ B-JI’, putes ex I. 17.’Cor. 5. Cf. Pfleiderer.

1. c. s. 194. i de.0 bs. 3. Caeterumguodctuique latemm aisgulism obtusum
comptehendentium produéatur, ut ixi illud perpendiculum ex
appasito &iânguli vertice demittatui, sivo illud(Fig.164.)B,4,
sive PJ fuerit, rectangulum intes- illud lattis, et rectum in.
terceptain extra ad petpendi’culum asque, unimque eiusdem
magnitudinis exit, nempe PJXAlzBJXJE, quad vol ex
ipse ptoposiüane Il. 12. pater; (Gilbert. l. c. p.192.) Pfleiderqr-i
5. 198. vel ex l. 41. Car. 4. iconSequitur, vel immediate sic ’
adstruietuga xEst qu-I-PJQ:BE q-l-I’E q, quis’utrsquesumms

2-qu 47.). - . ,Proinde ohm 11ng q-l-JJQ-l-2I’JXJ4 (Il. 4 )
et BEq:BJ q-FJEq-l-ZBJXAE (il. li.)

est BJQ-l-I’J Q-I-JJq4-2PJXJJ a
:13? q-I-BJ (hi-JE q-l-ZBAxAE.
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Sic triangulum obtus’angulum ABF habens angu-

Inn: eBAT obtusum, et ,ducatur a B puncto ad FA
productam perpendicularis B1 (I. 12.),- dîco quadra-
tum ex B15 mains esse quam quadrata ex BA, AF,
rectangulo bis sub FA, .441 cantento.

Quoniam enim recta FA seca’tur utcunque in puncto

A; quadratum ex T4 aequale est quadratis ex TA,
A4, et rectangqu bis sub FA, 4A contenta (Il. 4.).
Commune. addatur quadratum ex 4B; quadrata igitur
ex 12], dB aequalia sua; quadratis ex FA, A4, dB
et rectangulo bis euh FA, dz! contenta. Sed qua- -
mais ex FA. JE aequale est. quadratum ex P13 (I.
47.), rectus enim est ad A angulus; quadratis vero
13x .44, dB aequale est q’uadratum ex dB (1.47.);

Mai 3144-1!de44, et r13 qu-Anqzmq (I. e42.)
demtis igitur arrimque aequalibus, ahaner ZPAXAJÆBA
x43, et FAXszBAXAE.’ Cf. Pfleiderer. l. c. 5. 199.
y plus. 4. Alii alias propositipnis Il. 12. Jemonatrationen
Jederunt, quo perdue: Côënius; vid. Pfleiderer. 55! 195. 196.

I En, quam Gregorius a St. Vincentio baba: (Pfleiderer. l. c..
S. 200. Gilbert. P,( 296.) praemissa ca proppsitione, quam
Oba, 5. habuimus, quam veto ille a propositionibus 51. 35.
56. li ri IlI. repetit, rem codeur fore modo, eademque deli-
nentione demqmtrat, que apud Euclidem in I. 47. adhibetur,
niai quod duo latter: opposita quadratorum circa anglrlum ob-
rtmum producuntur, usquedum conveniant cum perpendiculo
px oppositorbfrîauguli velfice in ca demisso, et une concinna
est arque elegans. Simplicitate tamen superari videtur ab ca,
quem dedit Ambrosius Rhodius Euclid. Elom, libri X111, cd.
1661. p. 51. aq. et àuam etiam habent Gland. Richardus
Guarinus (Euclide: adauctus et methodicus Aug. Tqurin. 1671.
p; 60. fig.) Eudidis Elementa Land. 1678L p. 95. sq. et Coët-

  0
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«raïa! 114 , 4B ïaov 16 dnô mis 43’ 776 dieu aînô zig

TE cerga’yœvov îoov étui mon: me dm; c037 FA, 48 .

cngayw’vozg ami 71,5 623 in!) T151! TA, A4 vaguele-
pénien ôgüoyœvkp’ (597:8 76 ciné nie TE rwgéywvov

mûr dnô tu» FA, AB remaniaient peîÇo’v écru, c513

(fig 6nd 1454! FA, 44 amazone»? 691907va91. ’Ev
taïga rtoîç âpfllvyœvîotc ami mi éEfig. ’

.1119 o TA 212 "a
’Ev «coi: ôëvyœviozc 19:36;!on tu; vînt; wfic mir

6552M! www ,ÜVIO’FEIWÜOflQ nlwgoîg 75390570:on 532m-

sine, qua. hue:  redit. In trianguli ad A obtusanguli (Fig.
165.) BAT leur: alternant!!! 1" J ex «me: opposite Bdemisso
perpendiculo Bd, quad (Obs. 2.) in 1mn T4 prodnetum ad
partes anguli B49 deinccps positâ obtuse BAT culât), mm
rectarum Bd, F4 descriptin quadratis Be, PH, algue «hoc
code’m mode, que in Prop. Il. 4. divise, est BTQ:B44-i-
F411(I. 47.) :3494-JIZ4-JN4UF44-Jfizbdthl-PJQ-In
AAq-I-erxAA (Il. 4.).  
Atqui BJQ-l-æld (1::qu (I. 47.) .
itague Bqud Q-i-AFQ-l-2I’4X44. Cf. Pfleiderer. j. 197.

l

raovosrfirro XIH.
O ba. 1. Pl’OpOsitÎo luce valet non antan: de triangulie

acutangulis i. e. Def. I. 29. de fis, que ne! angulos acntos
habent, and de omnibus omnil generis triangulh, Quod du-
dum observera»: Isaaolia Momchue in scholie ad banc pro-
positionem, Campanùs, Commandimu, Peletarius, Clevius,
VVhiston., Robert. Surnom; Austin, Pfleiderer. l. c. alüque.
Nempe a) non tamum in triangulie recungulis, et obtusan-
gulis, quorom itague duo reliqui anguli ad basin cum: nenni

,(I. 17. Cor. 1,), si a vertice anguli recti vol obturai id oppo- t
sium basin demiltatur perpendiculum, cadeau promus deman-
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ergo qpàdratum ex FB acquale est qu’au... ç! FA,

,43 et rectangulo bis snb- FA. A4 contente; gnan.
quadratum ex F8 mains est quam quadrata ex FA.
11.8 rectangulo bis sub FA, A4 coulento. Il; obtu-
àpgulîa igimr etc: 4

t

enoposrrxo XIII.(Fig.166.):
In triangulis acutgngulis quadratum lateris actuum

angmmâ. sphtendçntis minus est quam quadrata exlate-g,

stratio obtinebit, que est apud Euclidem: verumb) quad
Parka dudum monuemnt viri docti, propositio ehgec flint
tum 19.4:qu babel, si unus enculer-nm ad basin recrus v9!
obtusus fuerit. Nempe pliure casa (Fig. 16?. g.) in. triangule
ABI’ ad P rectangulo perpendiculum ex A ad DE demislum
cum ipso latere 41’: adeoque (punctuml A cum Pupcto If coin-

eidit, et propositio Il. 13., ex qua esse dicitur Ara-:48th
.BÇQrQTBXBJ in han: transit: argan: q-4-13mæ-2PBq,
Ve! ut aliter dicamua in banc; 41’ «av-.419 t1-,-I’Bq quad qui.

dent pater ex I. 47. Car. 2. Cf. Pfleiderer, 5. 204. Ponction
o çapq 167. b.) in triangule ABI’, quodqngulum APR

clamsant hebet, perpendiculum ex A in basin 31’ demissnm
euh": (I. 17. Cor. 5.) ad partes auguIi acini 41-4, qui obtuse
AIE dçinoeps est, stuque AB «1:41 (154-.qu (I. 47.), adam
que AB q-l-Blïqsçz14q-i-B4 c1-!--Bl’q. A: qu-i-BPPI’Jq
q-24BXB1’ (Il. 2.). Itaque Aqu-Bqud4q-l-I’4 .14-
24EXBP;4[’q4-248XBF (I. 41.). VVhiston. Demoum.
2. Austin. p. 58. Gilbert. p. 288. aq. Idem adam adplicmie
et! hune casent unguis reliqtrprum cumin) demonstntionibui
pannequitutj. carneau... 55. 205-207. A , r

Ohs. 2. Ex iis, que Obs. 1. dicta mut, patet, aunio-
n’bus, quam res flubet, Iimitibus enunciatum propositionh

1
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e614 En; mais: dm) mon mis! 65510:9 ymiz’av 91591510110454:

911.3119050 cnçayulvœw, qui mpwïope’wp 03g 15ml me puis

caïn; negl miel dësîow yowlow api iiv 10105103 niant,
and taie duolœpflauepémyg and; 6nd flic uaôérov

ngdc 7?? 656;?! ywuiçt. .
’Eo’m ôë’uyw’wow Igt’ywvo’y fui ABP dësïow 5x07

mir ngdc sa? B renviait, and 97101» 03916 vos? A 00]-
(utov ënl 1121! El" méfieras AAt (Lira) du 156 (inti
T’ÏÏQ ’AF 161905700704! glanda! être: mais! dnô un T3,

,BA sszguyw’ælwv, m9; dignümi W151! TE, .34 WSQGGXO-
prévu deâog’wq’z’p.’

’II. 15. apud Euclidem circumscriptum «se. Signal Putes: ex’

duobus postremo loco. positis casibus ,’ rectam inter alterum
mais terminum, et perpendiculum interceptam aequaqaam
lamper me. intercipi, saltim si liane vacem addpsum triant
sultan. de.un sermo est , refera velis. Suspicio itague na-
seitur ,t non genainum esse textum graecum propositionis Il.
15., qualem nunc guidera habemus. Nec medelam illi affert!
quem tumuli: landibas Peyrardus extolfit, Codex 190., ah
ipso signe a notatus. Quint vetastiasimam in: esse erratum,
ad ipsum elementorum sucroient haad referendum
eue videntur, iode pater, quad iam Isaacas Monachas’id ao-.
avait, qui rem in interuretatur l. c. ut statuait. hoc loco
finalisions amnia trissas-ah? nous se in Def. I. 29. appellue
mygonia, quia-amuïs habeant angules soutes, etsi non cames,

l amen and minimum duos , que tuners sententia Pfleiderero l. c.
5. 210 iure parum probabilis. videtur. Suspiciouem tenus hoc
loco corrupti, eodem monente, etiam illud auget! quod in,
expositiane du: verba: être: dëvyuiww 1917va ’16, ARE
65551:1. être 17h: and: 1d B ywm’atc. .notànte Austin, p. 37. mers

feria sans: teutologia, vel potins, absenta prao se fez-un; dotera
Maniement (a quo tarsien vitio en liberare forte possis, si’itq
interpremi velis: ait triangulam acutangulam, itsgnem’pe, un;
mutinait; angulus Il ait filoutas)» l’esqetereatautem, ut Phi,

. x
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teribas scutum angulnm continentibus rectangulo bis
.contento subiuno [stemm circa angulum aèututn in
quad perpendicularis cadit, et recta intusqinterceptà a

.perpendiculari ad angulum; acarum. i

rSit triangulum acutangulum ART, habens exigu-H
1mn ad B acutam, et ducatur ab A puncto ad BI’
perpendicularis 44 (I. 12.); dico quadratum ex AF
minus esse quam quadrant ex F13, BA, rectangulo,
bis sub TE, Bd contenta. ’

dorer. l. c. monet, aecedit, quad in propositionis "35.f’25.)
datorum enuuciato generatim samitur: iÉdv zélywvov’o’ësîhv

à]; yom’aw dsdopéwlv. Expositio lquidem eius adiunctam rursus

habet ad triangulum acutanguluni restrictionem. IlSed eadem,
quin magie adhuc otiosa laborat vocis 5552311) adicctio’ne (nisi
etiam hic interpretando mitigare velimus), qua Pl’OEOSiLÎOnÎI

Il. 13. expositio, unde contra ipsius propositi tenorem trans- V
data videri potest (quamvis: etiam hic codex a nullam .mede-
hm affamait). Scopus enim, quo propositiones 64. 65. (741:.
’15.) datarum tenduat,- baud permittit, ut posteriez: ad aima

. gala acutengula restângatnr. Is quippe, ut problematibus,
"quibus inserviunt (cuiusmpdi estoin Apollonii locor. plan. vers.
German. p. 459. 445.) ’propositiones illse reipsa .snfficianr,
arctior constitui naquit, quam ut trianguli cuiuslibet date au:
galo oblique, rationem trianguli ad differentiam ’quadfati la» i
taris angulo data oppositi et eummae quadratoruml latetum v
eundem angulüm comprehendentium dari ostendant. Hou
harem posito, Hop. Il. 13. Elemeutorum, que datarum 65.
(75.) nititur, petite: ad*omnis generis triangule permute debet.
Praeterca etim aliae propositionis Il. 15. applications, guarani
in excursusd 11.15. adhac’ nommilas habebimus , universum
teins, omnes in Obs 1.memoratos casas complectentem, embitum
requit-am. Cf. Pneiderer. M. 212. 213. - Que cum au tint, .

I
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’Evzei 7089 81.7.9610: si TE vérisme: si; 4?sz nard

ce 4. 102 Jeux «’36 tu?» TE, E4, engainera foot étui

un] n dis 6nd suiv TE, E4 metsxops’wp 69.10qu9
au; (n’ai (27:6 nie 4F’ftsegaywlvçv. Konjôæl nqoçzsiaâœ

16 (1’716 1179 4A estdywvow en? taïga 11’916 suiv

TE , E4 , 4A enquirent in; in! sa; ce à): tine
«in PE, E4 nsgtszopémp 690070071330 and son? visai
1:61! A4, 4P tergayaivmç. ’AAÂoÊ son: pis! dm; 1:60

E4, 4A ïoov être) 16 dnô "73.412, 0’937) 7&9
5.963 1’97 4 yww’or voie de dm; tais! A4, 4P i’ow

vuiis media viri docti propoaitionem lune Il. 15. generatim
enuiiciare ac demoniçrsre studuorunt. Et alii quidem omisse
tantum trianguli ucutanguli mentione, reliqui propoeitionis 13.
enunciati nuque expositionis versiouem ite’ççgcintiarunt, ut eo, V

qui Obs. 1. a. indicatur respecta in triangule rectangula et
obtusangula quedrent, quo pertinent Pelgtqrius p. 105, sq.
De Chalet. Cursus Mathem. Tom. I. Lugd. 1674. p. 23. Xi-
merles (I sei primi Elementi de": seometria pinne. In Venezie
1752. p. 126.). Lorenz (same. Elemeate, 5m Ausg. Halle
1809. p. 40.). Alii criant voeem 3’910: expungendam et expreso

sionem: à? fin a; mime-oc latins sumendam, tuque ad
casum inti-a lateris bains terminos restringçndam Partageant,

q in ut etiam casum Obs. 1. b. indieatum proPosido haec com-
’ plecteretur. Hac rationewTaequet. p. 67. tq. rem exprimit, qui

[amen vulgarem tantum demonstrstionem exhibet. Clevius,
Commandinus, Rob. 8imson., Austin, rem, uti Obs. 1. b.
diximus , eut aliter demonstrant. Cf. Pfleiderer. M. 211’214"
qui idem 5. 216, indien ,. suffieere Epoue, si verbe untum raïs

* 65070114056, dEvyw’wny expungantur, dummodo demonsttationis

initium (acidifie, quae uncis incluse sistuntar) ad ligurem
texan et figurant posteriorem ad Obl. 1. a. çxliibitm in refe-
ratur: ’23) yole 61’101.) 5:70.531. si TE 131,147]th si: feule lard ni

4 (1; 55.9.3. 1; 4.8 aussi et; 19, et verbe 39’ 51’s: 1; miasme ninas,-

I :17: duodapfiavope’wgc me: 396c si 65m; gante, imine opposite
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Quoniam enim recta TE sçcta est utcunqué in A;

quadrata ex TE, Bd aequalia, sunt rectangulo bis sub
TE, Bd contentd et quadrato ex 41’ (Il. 7.). -Com-
mime addatur quadratum ex .414; ergo quadrnta ex
TE, Bd, 4A aeqùalîa saut rectangulo bis sub TE.
Bd contenta et quadratis ex x14, .41". Sed ipsis.
quidem ex BÀ, 4.4 aequale est quadratum ex .48
(I. 47.), rectus enim est ad d angulua; quadratis vero
ex .44], dl" aequale est quadratum ex 41’; quadrata.
igitur e); F8, HA aequalia, sùnt quadrato ex AI’, et

Propositionia 12.: 27’ 1l)? ëzfllrjôaïmag i mima: «brut, 1,7:
inohpflavoplec Sima: n96: 137 âpfllez’qz ywyz’q, siuun perpen-’

dicuü ac segmenn’ par illud abacisai divorsum relate ad angu-

lum ipsiwquc urticant, non ad triangulum indican-e censuntur.
Obs. 3. Ganterum adam hic pariter ac Il. 12. Obs. 5;

I de triangulis obtusangnlis dictum fait,motari poteur, in quode ,
eunuque labium nngulum acumm comprehendencium a: 0311
pqsito venin demiuatur perpendiculum (Fig. 168, 169.) si"
illud AH sive BF fanait, fore lemper rectangulnm hua-illud
Inn: et raccam ab mgulo acuto B inde usque ad demissum Pur-
peudiculum interceptant unimque . ciubdcm maignitudilçis, nempo

rBXB4s4BxBE, quad paner vel ex dpsa proposition.
13. in ut Obs. 2. diximua, amplifièatq pater, val ex I. 4l;
Cor. 4. conaequitur, vol uimiliter ac in Il. 12. in adam-ne-
tut: Est AJ L191-qusz q-I-AE 9, quia utràque summœzll’q
(I. 47.) Proinde 0b P44:BI’Q-i-BA*1----2FBXB4, et 489::

Aqu-BE Q-JABXBE (Il. 7.) ’
eût .44 q-f-BI’q-ri-Bd 41-21?de

:12 «14.48 H-BE q-ZABXBE.
Mai Al 114-84 q:AB q, et PEq-I-BE q.--.-BI’q, icaque

2PBXBJ:QABXBE et PBXBldBXBE Cf. P505.

(leur. à. 199. - -Obs. 4. Sima» adam haie ptoposiüoni damnant!!!»
[aimant duberi ponant, et 1911160 adhibine fanant, le in
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loti 06 dnô flic 4P ce? cïça aîné n54! TE, Bd î’tm

fini qui 16 dnôlmic AF’ aux) à: ônôvaîv TE.
Bd" dîne miaou 16 dnô nîc 11’ glandai écru raïa!

dnô tafia! TE, Ali wneayuïvw’v, un? 6’29 69161074! TE,

I Bdmgtcxopéwq; c’eâoymvlgo. ’Ev Jeux vois âêvyœm’oœ

«ont au? éëæic- , I
H P 0 T A 2 I 2 «Ï.

T93 âoâéwt éÜWÏedflplp 1’004! 15190574941014 .011-

oïæâaaaâuç. . ’ X o
t "Eau: 16 300M eüôæîygajmovwô A9 Jet ,61) qui

A eü-Mlïqdypq) î’acw zwçdyœvov ouanjoaoôw.

Il. 12. Obs. 4. vidimus, o quibun pariter am, quun pacte!
juan Ambroliup Rhodia: dedit, simplicîtate sua maxime conf.-
mendqbilem hue refermas. Nempe (Fig. 170.) in tlfianguli
ad. auguranguli 4BI’ hm! ’BP, quod non minus; si: attaque

’ relique, demiuo perpendiculo .44 (quod mm neceuan’o mm

oigngqlum JET cador (Î. 18. Cor. 5.) mm rectum A4, Br
dgqcripds quadratis, atquehoc unaus, ut in Prop. à. divisa,
clanique super recta 1H:B4 (1.34.) oonatructo quadrato 20,
qqod igitur ;B4q.-..-.BM (Il. 4. Dam.) mit AquAdq-h
qu (I. 41.) :JI-i-ZO. , BI’quHvl-FA-l-AH; inique.
43 9-1-qu: NH-l-JI-f-th-FAH-I-ZO :4 Nil-F4144. 1:4,

.quka 41321711 (L sa.) et Z0344 (Dam). au: Âl’quH
au: (1. 47.) oh NH:4M (Il. 4. Dam), ergo dag-Han;

:JI’E-I-QFA o - *:41’11-p-2J rectaog. PBXBJ, 0b 3H4 (Il. 4. Dam).

Cf. Pfleiderer. 5. 197. A   V
O ba. o. Canyon-sac quoque propositiouum, Il. 12. et Il,

15. valçnt, paritçr ac I. 4B. conversa propositionis Il. 47. de-
mohsmta fait. Quin luce ipsa I. 48; etiqm hoc loco iuncLÏm
cum reliquis mien-i poterit. Nempe 1) si in ’ triangule aliquo 
quadratqu unifia lands aeqùalo fusât summa’o quadiatorum duo-

mrrdiguo’îum anguluj illi pajmuni nommage lateri
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rebtangul’o; bis sub T3, Bd contente; quare solum l
quadmtum ex AI’ miam esr quam quadrata ex TE.
1L4 , rectangulo bis sub P13, Bdicontento. Ergo in
acutangulis etc.

P a 0 P o s I T10. x1v. (Fig.171.)
Data rectilîneo àequàlè quadratum constituerez l

Sit Batum rectilineum A; oport’et îgîtur ipsi
rectîlîneo aequale quadratum constituere.

opposants hotus crin Nana si abrasas fuel-fr, quantum la:
tex-i5 illi oppositi mains (Il. 12.) si acums fuerir, qundmtum.
oiasdem lattais minus 01.15.) foret summà quadrarorum duo:
mm reliquornm latemm. î) Si quadratum lateris dicuius
mains tuait samma quadratotum duorum reliqaotum Intel-am;
angulus si îpposîtus abrasas erit. Nequit enim recta: (I. 47.)

au? acinus (Il. 15.) esse; Denique 5) si quantum latent
4 dicaiul minus furetât sunna: quadratorum duomm reliquoram .

laterum, àngulus ci oppositus manu tarit.) Nequit enim recrus
(I. 47.) au: obtusus (Il. 12.) esse. Castel-am duo casas 1113»

l timu locà allati poterant etiara simili rations demohstrari ne
in propositions I- 58. factum est ab Euclide, qua: demonstraL

, floues dedit Clavius, et quod. ultimum casum anima, Lard
indicavit huons Monacbus Schoh ad Il. 15. Cf. PBeidcrex-s

l. c. 55. 217. 218. L, ’ A. O b a. 6. Tfiangulum scalonam figitut cri: rectangulum de
I obtusangulum 4- acatangulam , prout quadratum maxirni du;

lateris quadratis aimai reliquorum duorum laterum est aequale
- au: mains - ont minus: ultimo milice: eau, maximas

. uiangali angulus (I. 18.) acarus exit, tantoque magi: caetera
d Et triangnlum aequicrarum, china baais atroque crurum maiot

au (gaulai enim ainguh cran bali maïora saut, non potes:
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21mm.» 7029 r97 A eüûvygapjup ïaow impai-

Àfiléygumwàl o’çfioyuîwov 16 ’BA’ si (43:7 in?» ü";

.51?th BE 7;? Ed, ysyomig à! do] 16 Ennazfiëv.
va’tnwtou 9’029 T9; A sfiüvygcîppçn ïaoæl teagcz’ywwov

lui 34’ si 6è mi, m’a raïa! 3E. Ed peigna? finish
” «ne: par...» ü BE 1), m2 ëufieflhjaâw Ml c6 Z,

.. . ,1) lute hic Rob. Simson observat, logendum esse saltem:
22 dé mi, Êxflsfilfiaâo’) 7; DE in) ni Z. quum nillil promus in-
tersit, utrum maint au miner rectarum BE, E4 producatur.
Noluimus tamen sine Mas. consensa aliquid maure. 1

non eue acutangulum pet l. 5.-, 1.17., 1.,18., Eric re-
mangulum - obtusangulum -- acutangulum, prout quadra-
tum basin duplo qludrato unius chili: est aeqaale -- au: co
mains - au: minas. Sic comparando invicem quadraca lue-
mni trianguli, cuius speciei si: ration: habita angulomm, erui V
poteau quad campai-ado ipsoruml laterum non praestat, nisi
vel omnia aequalia sint, vol duo aequalia ac singula maiora
tertio. Cf. même]... l. c. S. 219. Alias adhuc observations
et adplicationes Prop. Il. 1-2. Il. 15. vid. in excursu ad linein

1min: libri. a
ipROPOSITIo XIV. p

Obs. 1. Haie qudque problemari, pariter ac Prop. Il.
11. praeinitti potes: Analysis. Nempe alteratro dati paralle’lo-
grammi rectanguli non aequilateri ËI’JE latere BE prodacto,

donec EZ:E.4, ideoque rectangulnm deBEXEZ: cum
recta DZ paneto E nectar in inaequalia (115’133: applicandae
propositionis Il. 5.1g1.atia, guae de rectangulo segmentomm
inaeqaalium darae recta: praecipit, eandem BZ secare criant
oponet in aequalia: âne facto in puncto H, est rectang. DE
vXEZ-I-EH H201. Quum igitar invenienda ait ex condi-
tione ptoblematia recta aligna J, sains quadratum si: :33
X122; debet esse. Aq-l-EH 9:HZQ, vel 44:112 q-EÆ;
lavenietnr autcm recta A (ex I. 47. Cor. 10.), si rectae
RE in panto E ad rectos angalos commutant recta E9, vel, a

4
4
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Constîtnat’ui- ipsi À rectilineo aequale parallelo-

grammnm rectangulum BAI Il. 45.) Si igita’r aeqùalis
est 13E reCtae Ed; factum erit prôpositum; consti.
tutum est enim ipsi A Ïectilineo aequal’e quadratum
Bd (I. Dell. 30.); si autem non; ana ipSaruni RE,
Ed maior est. Si: maior BE, et produtatur ad Z;

quod codem redit (I. 13. Cor. 1.) dei mon 2E prodacatar,
arque ab en abscindatur ope circuli hmm H, radio HZ de-
:cripti, segmentum ËÔ; eique aequelis pomma: "recta A. Cf.

Pfleideret. 5. 70. .0139. 2. Puiter (Fig. 172.) proposito ouicunque paill-
ldognrnmo obliquangulo BEIK, utpote aequali rectangulo
BEJF sape; eadem bali et inter easdem parallelas BE, I!

-(l. 55.) aequnle quadratam damna, lateri Cuilibel DE pa-
rauelogrammi in .directum adiiciendo .rectam EZ aeqaalem
distantiae E4 lacerie huius DE ah opposito K1; et relique
potagendo ut in constidctione pioblematis XIV. Cf. Pflei-

derer. Q. 71. lO be. 5. Quum si: E9(H6 (l. 19.) son (60118113) (H2:
fic 4E9(4HZ son (ZBZ sen (2(BE-iI-Ed), macque mai
gis (2(BE-l-EI). ob EJdBI (I. 19.): la. e. perlmeter que.
«inti ab EH minor est perimelro rectanguli BEJI’ : tanloqne

magie minot perimetl-o parallelogrammi obliquanguli BEKT.
Acqualcm igitar aream quadratnm sub minore pariaietfo qaam
panuelogùmmum rectangnlum non aeqailaterum, vel punk .
lelogummum obliqunngulum lc’Omprehendit, quad et ex Il.
5. Cor. 2. facile dedaeitur. Cf. Pfleiderer. M. 72. 73. l

Ohm (s Qnodsi vicialim recta data BZ in: propanitur i
seconda, ut rectangldnm sub segmentis ains aequale ait qua-
drato "me datai: A, un li parallelognmmam rectangulam

v connu-ai iabeatut aequale quadrato fluctue dame. A, et
enim somma latetum contiguomm si: dame rectae BZ
acqaalis. proinde perimeter :2BZ: ut, quad requini-
tur, litai possit, aux: dans non maie: esse debet ternisse

l
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brai 161174900 17; Ed a», EZ, ml 1s1pq’ufim 1; BZ
61’105 11210? 16H, and 2151:1ng "sa! 197 H, ôtaœfipau
6è 541i 10h! HB, HZ ’IÏflWÜZÂIO’V yayga’rpâœ 16 BGZ,

taxi 6115613150000 JE 571i 16 9, mi éméchât» a)"

H0. - I - -’Eml 01711 dada si BZ m’ayant aï: me 3’00:

item) 16 H, de 6è d’alun; M102 16 Et 16 des: 5916
103v RE ,1 EZ 71691826116701: 6919070311041 perd 1017,

Ë’Z recta: Secandae, Sen daine laterum contiguorum rectangali
describendi summae BZ: quia rectangulo sub segmenxis aequaâ

libue EH, HZ, sen quadrato semions rectae scandas BZ,
1min: spatiam segmentis; dama BZ, sen parallelogrnmmo ni-
bungulo, cuias petit-acter :2BZ, comprehendi naquit (Il.
5. Cor. 1.). Tum veto , si «làflz’BZ, .rectam B2 bifariam in

Il secando, factum erit, quod iubeturx erit enim rectangula
BÊXHZr-ülztkazlq (l. 46’. Cor.) cum si: HZ:JI (liyp.).

üSed ’si 21(ÏIZ, ideoqae 111(IIZCI (l. 46. Gor.).sea ( recta
BHXIIZ; ponatur in puncto E facta rectae BZAsectio, que
obtineatur flqzjl’ectnng. BEXEZ. Cam si: rectang. BEX
ÆZ-l-HEq2HZq (Il. 5.): debebit esse AQ-f-HEqôzH29;
proinde (I. 47.) distantia HE puncti sectionis E quatsiti ab
panera biseationis Il rebras dame BZ sen (Il. 5. Cor. 4.) se".

f inidifferentia laterum BE, EZ. reclanguli construeudi.) aeqaaa
bitur lateri cirea nasillant rectum trianguli rectanguli,
nains hypotenusa datte HZ atque alterum lutas. circa ana
galant rectum datae A est aeqnalez Cf. Pfieiderer. 5. 74.
Efficietur autem illud (Fig. 175.. 174.), rectale. daËae HZ,
bifu’iam in puante Il sectae, in codem puncto H con-
ttituendo normalem 112.-: dame recule .4: tum vol 1)
(Fig: 173.) perpendicalum 120, ad rectum H2 in puncto 3’
ductum , sen pet punctum 2’ actam rectale BZ parallelnm 110,

biroulo centre H, intervalle HZ descfipto, in puncto Ose.
cando; quo facto erit H29 triangnlum rectangulum, sains,
hypotenusa HO.-;HZ, arque cathetul 112-14: deniqae lb

l
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et ponatur ipsi E41 aèqualis EZ, (I. 3.), et secetur
BZ bifariaai in H (I. 10.), ’et centra quidam H,
intervalle vero ana ipsarum HB, HZ semiciiculua’
descfibatur BGZ, et producatur JE in 9, et: inti-U

gatur H9. . p U I . .Quoniam igame BZ secta est in aequalia quideni.’
in H , in inaequalia vero in E; ergo rectangulum sub;
B43), EZ contentait; cum quadrato ex aequale

tecta B2 abscindendo par tectam DE ex puncto Ô
ad BZ demiseam perpendicularern (l. 34;). Vel 2) (Fig. 174.)
«me 2’ intervallo EPinZ describendo circalani, qui de;
un: B2 in puncto tacet; quo immediate fit-H15 cathctue.
’tl’ianguli 211F, cuius hypothenusa. 21312112, arque al ter cathetui

ÆHr-J. Priore casa. ob 112:4de vol HT (supp. et
bouma) punctum 2’: cadit intra circulant centra H, intervallo

HZ, sen ciron diametrutn descripturn, ideoque rectae
BZ parallela circuh’un hune in duobus punais 9, Il aidons;
dan rectale BZ partes secat; ex [quibus in liane RÉ demissi
perpendicula, sen ductae tectne palitallelàe 9E , ÏÏQ damai
mm BZ in panctis E, in scout, ut sin: rectangulniBÉ
szzmeZâJq. Nenlpe a... BEszq-HEq:HZq,
quant BQXQZ-f-HQQSHBQ (Il. Unde pou-o, ob HZq
":119 «lem: q-æ-Eerl , A et H3 121111an H419 q (cousu.
et 1. 41.) «quint: BEXEZ-f-HquHEq-i-Eeq, et aux?
QZ-l-HQ q":H9q4-H.Qq et En": BEXEZ:E9q, 39x92:
H94]; Cam itaqae lit’ 9E:H.Q:H2 (L. 54;) :1; fiunt
tectangula BEXEZ, BQXQsz’i’ i Altero casu (Fig. 1751.)-

oh ÈÉ:À(HZ un 2P (supp. et connu), puhctum Il
l’octae BZ inter inti: circulant centre 2 intervalle 2P de;
scriptain; quem igitur in,du’obus punais E, .9 secat haeo.
rectalBZ, idque, 6b 11191212 sen HZ, m2129 me mi
(l. 19. et con’str.) ne, ut’punëta E, Qinterpuncta H, Z:
et H, È aux... nique in: rainas codem modo, quo ante
probant; esse BEXEZÆQXQZ-çzlq. Caeterum HEâ

R
s
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dm; in]: HE ’Tergayoîvo’v î’oov 5011 19; &nô ÏÎZ

cetgayuîmp. "1m; 6è 7j HZ 1j HG’ 76.591: à") 1551
DE; Echezci 1017 (1716 T69 HE î’aov 301i un]? dard
nié HO.  ’ T97 625 05916 flic H9 1’00: Étui 1d 87:6 tu?!

9E, EH tèîgâymlw 76 (igné 6716 trahi RE, EerenË
1017 11’716 ni: HE F001! 3012 mais aîné zuîv 9E. EH:

Kowôv (ion-(nicha 76 aînô 1.179 HE’rts’tçéymIov- Âm-

HQ in lriaugulis l’ectangulis I159, H911 (Fig. 175.) 11E),
9H2 (Fig. 174.) quorum hypnœnnsae et catheti alloti acquales
lunt, ntque 1182112 (qonstr.): quare etiam and: tam [ID-5.
HEz-IIZ-f-ÏIQ, qunm HB-èilgzflz-HE h. e. tam RE:

V 2.9, quam BQàZE, itague rectanguln BEXEZ, DE .QZ
siËu tantum, non longitudine bien»!!! differunt. Poslen’oirem
constructionem aolvendn problemati’ aequipouenti: applicatc
datum quadratum ad rectun datam, difficieus quadralo: sen
ad datam rectam lineam data gluante aequale reclangulum
applicare, deficions gludmo; adËibent Halley (Schol.ùi Con.
Apollon. P. Il. p. 155. Robert. Simson. p. 580 sq. Cf. infu
ad V1. 28. Prior constructio baud necesgario’requirit, ut nor-
mali: :A rectae DZ oit! puncto -bisectionis Il constituant,
idenqua applicatn ange coinmodiot est alter: quamvis con:
cinniore, dnm problenha 30013ij Spectatur. Cf. PHeiderer.
g. 75. Prier constructio, pariterque aolutio problèmatisipsins
Prop. XIV. [exhibent theorema: quadratum perpendicularis, a,
quolibet circumferentiae cirouli puncto in diamelrum (inclue,
aequatur rectangulo sub segmentis diametri, qute ab ipsa per- i

L pandiculari mini. Quod Herigohus 76. propositiOni Il. 5.
statim subiungit, et deindo adlpropositîones (5-310. ipsas,
nademvo aliter eùunèiatas, flic modo demonstrandas adlu’beh
Cf. Pfleiderer.»ç. 76.

  Obsl 5p Cam, (lacté pet verticem I (Fig. 175. fifi.)
trignglili IBE.,VIKE parano]: latex-i ipsiun DE, KE, atque
haie in airera extremo areau, et ad oecursum parallelae filins
confinant; normali E1, 83; m’a. vol perpendiculo Ed, val
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est quadr’ato çx HZ (Il. 5.). Acqualis amerri. HZ
rectae H9 (I. Def. 15.); rectangulum igitur sub RE,
EZ. contenthm cum quadrato ëx HE aeqnnle est qua-
drato ex HG. Quadrato autem ex H9 àequalia sunt
quadrata ex 9E, EH (I. 47.); rectangulum igitur
sub 13E, EZ cum quadrato ex IIE aequale est (rua-
dratis Jex 6E; EII. Comnmne’auferatur quadratum’ r

latere KE in pnucto a bifan’un acère, triangnlnm aelqnale ait
Parallelogrammo’ lectangulo BFJE (I. 41. sq.) quodâi hoc
aeqhilaçèrum nonIest; cousu-nant quadratum aequale triangule

. proposit’o, yel (Fig; 175.) laïus 3E continuàndo, donec si
EZ:EA::M2EA; vol (Fig. 176.) perpehdiculnm 3E produ-
téndo, douce si: EZ:E4---i[2KE, et tum (attaque Fig.)
limé EH quadrati rectanënlo BEXLZ aequalis iuxta 053: 1.
datai-minamlo (campane, Clavine). Cf. Pfleiderer. 5. 77.

Obs. 6. Hinc iam elizim peut, qua ratione eolvi posait
probleml: proposine figurée rectiliueae aeqnalc quàdmtum efa

ficere. Nempe 1) triangulurh rectilinco data aequale con-
simendo methodis «du, quibus id inxta. I. 57. fieri potesz:
tnm hllié triangule aeq’nale quadratum describendo iuxta Obs.

4. 2) vé! singulii triangulis , in quae figura proposita pet dia-
gomlee dividitur, aequalia, quadrata iuxta Obs. 4. detêtmia
mac: tum pet I. 47. itermmqunrai figurai multilatem est,
oins applicationem ,Vf qùadfatum «lads illis quadntis aima! ae-
quale constrùendo. Atque banc postefiorem methoâum indi-
can: Campanue, Clavius, Peletarius, Tacquet. et priore exa
peditiorem esse vijudicant. Cf. Pfieiderer. 5. 78.

Obs. 7. Austin. p.39; sq. propositionem Il. 14.nusquam
in pliai! tex elementorum libris vin-ni, et planant esse pet
VL- 13. et y V1. 17. éraflerez ab obîecto libri Il. kecedere, et
in expœitione’ cohufucfioniâ vida ab Rob. Simson. notato

(vid. que ad textum prop. huius nqzavimus) liborare obsol-
vat, Mecque interpolatam cousez. Quibus Pfleiderer. 5. 79.r
lubiungità sulpectàm quoque pari ivre ac X. 1113(vid. Sl- ’

z
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mît! âge: r6 13716 103v BE, EZ negcqônwov 69366
yoîwov 1’007 5’021 ce? à"; flic E9 Ingœyalmp.  ’142.16

cd 6nd tu?» .BE, EZ c6 17ml fuît! BE, Ed écriai,-
E 1’01] yole ZE tri El 26 taïga Bd noçailæylôygup-pod
l 1’007 Ëfl’tl 195 aîné mis 6E vupayuîvgn. "1004! (là 16

Bd et”; et ethmygdpmp’ et; A à’pa sûâüyguppofl 1’007

loti et; aïno ni: E9 dvaygaqaopéwp carpayalvçu. I
T55 aigu «hem. eüôvyeépmo 197 A i004! vergé-â

www «rudement, 1:6 aîné mis E9 dwyéaçozoôpwow

"Once «me: nonioat.

vilü Praelect. Oxon. 1621. 15.) reddete yoga.) locus, quo
pouitur, tum ad celcem libti Il. mm aeiunctim ab Prop. 11;;
enim ad Ptop 6. eimilil ratio est, ne 14. nd quintem: nid

’ dia tubai propositionum otdinis exemple examen: in de:
v mentis, v. gr. 111. 25. m. :51. v1. 25. v1. 25. vr. 51. v1;

32.. Paritet rationnes dune posterions Amtini contra plates
elementoruln propooitionee aine (lubie genuinu valiturae ce:
au: ipsemetque priorem arum inamntia Muni: ultimatum
libri I. pt0positionum (que! nempe petite: ab argumenta te;
liquarum libr. I. contentarum recedete, et promus necessarine
est: (lioit) inftingit. Propositio 14. ugumentum pmpositio-
tribus l. 42. 44. 45. coeptum complere censeri poteur; puits:
ne propositions H. 12. 15. id -quod in I. 47. sq. fait inchoa-
tum. Porto, quad ad reliques dans Austini animadversiones
gainez, ptOblematie I. 44. Mecque adam eequemiî I. 45;
(que, exolun elemenfis proposition .II. 14. nullibi in filin
me VI. 25. supponuntur) solutio nOn mode aeqoe plana est
pet VI. 14. V1. 12. ne problemaüs Il. 14. par V1. 17. V1.
15., sed magie etiam expedita en, que in I. 44. traditur;
Problenu Yl. 30. expresse solvitut, qumvis oins effectio ex

l
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l ex HE; reliquum igimr rectangulum sub 3E; EZ

contentum aequale est quàdrato ex E9. .Sed rectan-
ë gulumv sub.BE, EZ est rectangulum sub BE, Ed,

sequalis enim est EZ tectae Ed; ergo Bd patellelo-
’ gemmera sequale est quadrato. ex 9E. Acquele

autem est Bd reetilineo A; ’rectilîneum igitur A
- toquade est quad’rato ex E9 descripto. ’

Ergo data rectilineo A aequale quadratum ex 6E
descriptum corisümittu. Quod oportebat facere. ’

propositionjbus Il. 11. V1. fi. seque ultro consequetut, au
inopositio v1. 14. :1... enndem vr. 17. .d w. 1.1. redueitur: v

’ quod et in primis quinque libti XIII. propositionibus suppo-
oitut; ipsaque propositionis V1. 50. (solution site", ac pries
ris demonstratione docetut. Propositionum 28. 29. 52. 55.
lihri X. constructions, concinniutie demonstntîonnrn gratis,
immedhte par V1. 15. V1. 12. in dusbus prioribus et par Il.
14. I. 45. in posteriotibus petagi imbentur. Caeterum pto-
blem Il. 14. sub genenliori V1. 25. tanguant ossus pardon,
luis compreheoditur: pafitet arque du: conversant Obs. 5.

z sub problemate V1. 28., quad ennui-tic du: .ex Helleyo et
Bob. Sifuson. 1d hem Obs. 5. alleu, et Lemme praemissum
propositioni X. 18. indium. Eodemque mode .a V1. 29.
u babel problema ad Obs. 5. Il. 11. , cuius casant apecialem.
liait Il. 11. prouti edam ex problematis.VI. 50. solutiotu
priori lapera. Denique observat Bfleidetet. l. c. l5. 8.0. Clau-
dîllm Richardumt (Euclid. Elementor. libr. X111. Antwetp.
1545..) incongrue quartas demonstratione: propositionum Il.
11. Il. 14. in npagogicqs transformant. A



                                                                     

’E’TK’AEIÀO 1’*

[271*017 x E. J N
’«BIBAION .TPITOZN.

"o P o I.

u .- .4 t a, plan; ulule; ’u’alv, (511 aï dtdpeçgoc l’au; sinh"

fi (du ai se 1037 m’wgww l’au; dolai.

D E F I N. I, ,En, que hic ennuciantnst, non pro-definitâone habenda,
» au: cette, si Quo sens: defiuitionis loco haberl passim, au.

tequam spplicentut, demonsrtauda «se, passim montreront
’viti docti. Et Tartalea quidem (Euclide .ttndotto fol. 57. a.)
suppositum "pet se saris manifestum, sen postuletum Potins
quem definitionem esse pronuneiat: Botelli (Euclid restât. p,
65.) Angel. de Marchant (Euclid. refoutu. p.110.) Kônig

V (Elena. d’Euclide p. 98.) Pla’yfait (Hem. of Geom. p. 574.)

ex delinitionum sotie plane lunc propositionem expungum,
atque inter axiomata simplicitet, vel adiancta’quslicunque de-

x clntatione au: damonsttatione [refet-unt: aüi c..B.illingsley
, (the Elem. .of Euclide fol. 10. b.) Giordano de Bitonto (Elle

clide restituto Rem. 1680. p. 101.)Csndel1a(Euclid. Elem.
fol. 19. B.) Clavius ad h. Il. inter definiljones quidemteti-
tillent, at" e genet-ariane circuli veritatem enunciati aliquatenus
demonstrate tentant: :rliob. Simson. (filent. ofE-ucl. 2. Ed.p.95.)
.omnino banc delinitionern mon esse, sed theorcma indien, in que
consentientem habet Plleideter. (Thes. inaug. 1182.AT11. à.) qui
Ihes. inaug. 1759. T11. 1-5) rem in accutatius diiudicandam cette



                                                                     

. EUc-LIDISÂ A
ELEMENTOHUM

LIBER TERTIUSo.

DEFINITIONES.

e 1.Aequajles circuli sont, Quorum diametri sont negun-
les. vel quorum quae ex centris aequales sunt.

set, demansttandum quidam esse, circulerait: ateas et pen’phetias

aequales esse, quorum radii am diametti aequales sint, quod
miam facile fieri posait, te ad Ax. 8. libri I. demonsltatione
directs vel indirçctq, prime simili ei, quae in 1.. 4. posteriore

v malaga iis, qnae in Il], 5. NI. 6. adhibentut, reducta, cr-
ionee. itaque banc propositionem ut theorema omissim esse
in .elementis, sa... ipsam mnem iam demonstraum in nous-g
definitione, Icerte antequam ipsa applieetut, supponi; ac mm

- definitiolnemkbreviorem tantum dehominationem, loco expies.
. sionilrcirçuli, quorum dianùrtri, tel quorum, quad ex cauris,

* aequale: mut, suppeditate, (que sensu etiam circuli aequales
lamentait, HI. 26---29. et V1. 55.) atque ira demum abaque
vide subreptionis damonstmtionibus aliasvmetuendo adhiberil
passe. Argue est quide’m hac; démenai-ado facillima. Nem-
pe, si fig. 2,051. circulum ceutl’o I’ radio L1, et centra Z
radial 24 descriptotuni diametrri 4B, 4E, adeoque etiam se- v
nudismetu’ AI), [Z aeqlldles fuerint, applicato centra unius

F super centrum altetius Z, recta 1V! ponant super tette
24, punas quoquc A, A, patitetque B, E coinrident (Obs.
ad I. ’8. Ax.). Ian], si sumatur punctum qnodcunquel H in



                                                                     

l ’ p ÉLÉMENVTORUM.

a E’Üô’eîa Mulot: êqm’qnsoâm layera: , 1km

(influes?) coti mlxlov. nul èxfiallope’wj ou zézayai

76v Mulot! i). ’ lyl. Ktiulm. ëqadnrsoâm &Mæflœv zénanas, 02’
nuai; aluminent gillq’lwv. 01) Œéyvovaw (influais.

I 41) Cod. a. et ex eo. Peyrsrd. addunt: En) gydé’uçu fée",

euod quum nec necessarium, nec satisl aptum, et in finig
nous uoque 5. non additum sir, nec in edit. Oxoniensi au: l
Basil. azur, amisimus. Redpienda amen hac verbe puant
,De Lam te et Ifrony. ’ ’ ’ l ’

peripheris unius eirculi, ducaturque recta PH, et fiat (il. 25.)
engluas 82928149, hi cloaque snguli aequales, et nous
aequâles PH, 29 coïncident (Obs. ad I. 8. Ax.), adeoque
panera , coincident. Omnis igitur punch: uniusque pe-
riphetiae, edeoque torse ,petiplgeriae, et areae circulomm
congruunt, ac proinde (L: 8. Ax.) «anales surit. Pfiei-
dorer. de dilueras. circul. P. Il. Tub. 1790. p. 4. Aliter ira:
si positisv iisdem ac ante, çitculisque sibyi codem modo appuis,

eumete relis, punctum. non, congruere. cum ,puucto 6 in
peripheria, cadet igitur vel extra vel intra circulant, centra
Z radio Z4.-.11 descriptum, adeoque etit vel Plf)ZGI, .vell
rH(ZO, quad utmmque fieri nequit, quurn etiarn ponatur
TEL-26 Cf. Efieiderer. l. a. Casterum Campanus in in:
definitione addit: maintes circuli saut , quorum dismetri sua:
rasions, minores, quorum diametri’minores. Quod ipsum
definitioni etiarn sublungunt Clavius, Orontius Trineus, Bil-
lingsley, Borellins. Argue id quidam simili rationne probn’i
poterit. Ex conversa quo-qu huius propositionis valet: nempe
çirculi aequales diametros quoque (tlsemidiametros invicexn
habent aequales; et prout quia circulas mulot, minot. si: sl-
teto, illius etiam diamçter. maiot, minot erit diametro bains,
quad facile pet indirectum demonsttabitut, et notatum ests
Borellio, et, lquosd circulas. aequales, a Giordano de Biptonto.

1



                                                                     

une: Humus 965
2, Recta circulum contingere bdicîtur, quae un:

lgens circulum et producta circulum non socat.
’ 3. Çirculi çontingeçe sese dicuntur, se tan-

gentes, sese non aecant. . l
D E F I N. H.

Robert. Simson. ad definitiones libri quaui nant; quoi V
in!) hic observai meretur, Euclidem non promiscue uti vo-.
gibus (hamac; et Emtwâm. Nempe, quando puncgum ali-
quod pœiturn est in recta, un dia quads Helen, mm jaunetumb
illgd apud geometres graecos à’nrsaôm tangere dicitur eam li,-

pum: et àuando recta, aut circula! circula quoqup mofle oc-
cunit, alter alter-nm Ëmeaôm dicitur, Quando verô recta et
circulas occurrit çirculo in, ut ipeum net: «au, Adicitlus
396195an5 pontiqgere circulum. Paucil tentant logis, nempe
in Defin. 1V. 5. et in HI. 18. et HI. l9. in texçu graeco ver-
baux simplex mutandum une. in; compositum manet Rob.
Simson. Quod ipsum edam fieri debetjn exposition propo-
eitiouum HI. Il. HI. 12. En rague in Prop. HI. 11. III. 12.
et HI. 18., Codex a Peyrardi habet verbum compositum, quo
ipso continuum; simulait oburvatio. Caeterum rama circu-
1mn, quad Praenflltendumb un, in puncro aliqùo «acare dia
citur, si recta et circulas illud quidam punctum commune
lnbeant, et panet: moue, quae huic puncto commuai une:
cent, ex un; parte puncti imine communia: intra - ex çltem
extra cil-celant punira aint. Et recta circulum cohtingara di-
citut, que circula aliquo puncto occurrens cum in hoc
punch) non tout: :35:qu enim "me, denim HI. 18. coll.
1U, 46. prolans.

DE? IN. HI.
’ Similiter 555, que sub finem definitionis yprucedentù

dindons, midi poteur: a) Si duo circuli punctum aliquod com-
mùne habeant, en veto punch unîus cireldi, que fui puncto.
cpmmlqni. proxima nunc, ex un: puncli communie [une en:



                                                                     

?Üë snpmnnronun
6’. ’Ev mitoit,» i’oov 0571515"! dm; 1017 zéwgov

6638m; Âëyowluu, 510w ai (1’716 me? uæ’wçoju ën’ «me;

«(Canot dyôllwul lem (Jury.
à,» MeîÇov 6è ânézew Àëye-tm, Écp’ 45 peignai

105196104; YIÛITEI. o I
5’. Quint: uüulovd ëo’ti 76 negzexôpavov exigu

13716 me aüûsiac ami m’mlov negtqwçsz’aç.

. C. Tfl’lîlurœtoç 6V; yww’a ëozivfi negtexopëm] 15m;

ce 615364km and 1"th nagzqœgsr’aç;

fi. YEV Ilcæfpau dé gronda émiai, 511w fini-tris

nsgtçpcgaiaç 105 zyrfparog mua]; tu oxydez! nul du!
«171017 57:2 ce? m’ouvre: fuis eûâet’aç fus 501i p’u’otç un?

clolrjmnog mage-11046641! mîæhùu, neguzopëâw; glanda

13:16 105v âmÇevzôuaaîv www! L
19’. 70m1! Üè ai mgzéxovaw un» (cumin! 6635m4

(inolalufldvœol www naqupégeuwz ën’ éneleg layent;

fisfinuévat fi yww’a. d

alterum circulum, à: airera vero du: parte 5mm alterum cir.
culum posita situ; tum duo. isti circuli in punoto hoc com-
muni se invicem secare diculltm’. b) En duo circuli se in
puncto aligna contingere dicuntur, si ’punctum illud commune

habeant, neqte in en se accent i. o. si en punch uniua cir-
culi, qua: ex attaque parte isti punoto profil!" mut, 7d, ex
utrnque parte extra alteroml circulum, vol ex utraque parte
intfmalterum circqum potin oint: (busquum main) occire-g
quad bic Euclide: eumit, probandurn demain fait). c) Et
quidem duo circuli extra se in puncro afiquo contingere di.
cuntur, sir illud quidem punctum commune habent, en veto
punch ulrl’ufvis. circuli, que illi punctok proximg sur", ex
maque parle .posita sin: extra alterum circulum. d) Duo
contra oirculi infra se in puncto cliqua contingere dieuntur,
si illud punctum commune habemt, en veto .puncta unius
circuli, quee isti punclo proximn mut, ex umqua pane po-



                                                                     

iman rumina. .267
d4. In circula aeqnaliter dinar: a cenlro rectaeÏdi-

cnntur, quandos perpendicularesv ex centra ad. input.

ductae aequales- sunt. b V5. Magie autem distare dicitur en in quam maïa:

perpendicularis incidit. b ’ ’
6. Segmentum circuli. est figura contenta recta et;

circuli circumferentia. - I ,
’7. Angulus amen: segmenti est, qui continua:

recta et circuli circumferemia. .
î 8. Angulus autan in segmenta est, qulndo lin

circumferentia’ segmenti sumitur aliquocl punctum, et

ab ipso ad terminosereotae, quae est basis segmenti,
coniunguatur rectale, angulus ab mais rectis con. l

tentas; ’ . I-9. ando autem nectaeangulum dominantes ab-
scindunt aliqnam circumferentiam, illi dicitur insistere

anguluu - . d
site tînt intrus alternat cil-0111m". (adeoq’uesea pianota alteriul

circuli, que mi puncco proxima cum, ex attaque parte po-
tin sin: extra alterumicircqlum). Cf. Apollonii de Tacdon:
avec napel-auna Gothee 1795. p. 54. 35. ’

D E Fa! N. 1V.
Que. hie et in sequentibm Euclide: recta: in circula vo-

cal, alii ethm rectos circula imctiptu, vel chorde: circuli

appellare salent. ’
D E F I N. v1. V -

Conferumlr, quae diximus ad Def. l. 19.

. I -
v

D E F 1 N. VIL

Hum definizionem lamé: lac pronoeitionum .1". 16. et
1H. 31. ndditamenta ad angulos semicirculi et Iegmentorum



                                                                     

263 enamnuæanum
à. Tomas 6è mixiez! émir, 510w ngôç U415 m’al-

0994 mon? 21529.01) avocaôfi ywvia-, 176 neptexôpevo’v

07.5Mo: 15m; ce 103v qui yawlav neptejouonîw 6608:6?
and «nia (inolallc-flauolu’wjç 2325 mirois! accommodas.

mi. "Open: mainate: 115x101; Garni ce? dqôpsvœ
malices fous. à" êu ois ai yawz’eu i’aou 0.1.5ch me.

IIPOTAZIZ à.
Toni ôoüëwog 11521011 16 1671907 «iodai.

’Eocw 6 dofieiç adulas 6.11.313 de: de) tu? JET
minima cd «émana! E’ÜQEÎ’IJ. t a

407’100) mg 55è mirai! (Je à’rwxsv doua 9; dB,

and terminât» 64’101 and t6 A amochai, mi dm; un?
A tri AB 2965- 6919033 171002 ai FA, ami dtâxôw 3m
cd E, ml UETMWŒ fi TE (fixa nard 16 Zs Âëyœ’
au 16 Z ue’wgov in! un? ART uhlan. ï-

filæ) 7&9, ’a’MÎ si dama-67 être: tu; H, au! éne-

Çeüzâœaçwai HA, HA. H3. Kaiëml î’m; 30120

specuntia, adulzerina «un non remet. quem auspiceri, iun
Vient pronunciavit (Opp. p. 386.) Pfleideter. Thon. inaugu
Tub. 1’183. Th. 7. E; expungi amnino pareront a: filonien.

l de, quad adam feait Playfair (Bleu). ai Geom. connin, du
[irez 6. lBoaks of Euclid. 1795. p. 574.), nisi nuise, quibus
ortum dedans, disputations. historiant 00mm notifiant ne-
natrium"reddarent.  Plut: vide in excuuu ad finem huila *

libri. i " -D E F 1 N. x1;
Haec definitio demum pas: HI. 21. plenius intelligeturIl

ubi ostensum fuerit, angulos in eodem circuli segmenta esse

inter se aequales. l
PROPOSITIO I.

0bs.- Rob.. Sinuon. ad baba prosiüonem manet, esse,
qui contra demonstraliones apagogicas, leur indirectes nimis



                                                                     

nana rennes. 269
10; Settoi menu est, quando ad cêiitmin and:

poeitus est anguluà; figura conienta rectis anguluxn
continentibus et circumferentia ah ipsis intercepta.

11. Similia Segment: circuli sunt, quae capiunt
aequales angulos; vel in quibus anguli aequales inter

se saut. A hPàOPOSiTro i; (Fig.205.)
l bali circuli centrum invenire.
" Sit dams circulnsiABT; oportet igitux JET ciré

v bali œntmm invenire; . ’
d . Ducatur in ipso utcunque recta aliqua A3, et ses

tètuf.bifariam in puncta du. 10.), et a A rectae
JE ad rectos ducarur TA (I. 11.); et producatur in
E, et secetur TE bifariam in Z (I. 10.); dico Z
centraux esse circuli ABI’.

Non enim, sed, si fieri poteau ait H , et iungan-
in: HA, HA, HB. Et quoniam aequalis est A21
’severe, et guideni imperite disputent (Ramuru palissimum
innuere videtur), non animadvertentes, quaedam nulla dia
ratione .demonstrari passe. Cuius rei exemplum esse putat
hanc propasîtionem, cuius dit-eau demonstratia affeni naqueat.
Nempe puerai circuli definitionem nullum esse principium
de circula, ex que damanstratianem directam cive indirectam
conâeere liceu. Ex hac itague defiuitione et propositionibus
tu... demanstratis neceese eue demonatntianem dei-ive":
Quum iguur non liceat assumera, ponctuai in construction
infinitum esse centrum (hoc quippe demonstrendum dama-m
esse) manifestum esse, punctum aliud tanguam centrum assu-s
mentionnasse, et, si ex hoc assumto absurdum alignai! se-
quatur, mm usumtum anomique punctum non esse centrum:
Atqug in patate ,neceuitanem,demonstrationis indirectae. At,
emmi.» in en .Rob. Simsoni facile: conuntiamuv, nihilirr



                                                                     

270 ELEMEN’ronum
qui.) a; JE. étalon; a 5 11H, Ma a.) ai 44; AH
6110i riaîç HA, dB fout dolai, [matou éx’mc’ggz; «et

fluions HA flânant)? HB sur» ïoqyèx KÉVÎQO’U

7&9 un? H’ fondu dan 15716 Ali! glanai; il); Üflô
H413 un; ëan’v. "Outil de aidait! ën’ 661965051! mot-.-

âeîaœ 1429 êmsërfg yww’aç i’daç «influa fiolfi;

inaction 105v l’ami ywwaîw Soeur dodû dans 50:21! à;

6nd H413. "En; dè- and 1j and ZzJB (iodât 1’07] âge

a; mimi ZAB in? 6nd HJB, 1,5 peignai! sachem,-
5mg in?» oïdüwuzow. 015x d’au cd H aérage! Sud
e017 ABF minou. ÏOpoIaig dû deiçopèv; du oüdè

(au in mon? Z. » . r - .  T6 Z J90: Umteîofl 1961119019 fini en? ABÏ in);

niai). .Onsp me. nominatif a h f

Il P Ë M A.
iEn dû modem) marneriez, du à» à? initie) sédatif

. hg eüâeîa’yrvwa dt’za aux) n96; 6919039 zépwyj Gui flic

151.011015on étui 16 515421904! 106 andalou. * .

demanstratione indirecta reprehendi passe, que potius dime
clam eo adhuc superare videtur, quad direct: plerumqwe tan-
tum evincat, feux aliquamf in esse, indirect: etiam rem
aliter esse non peut, c’t quamvin etiam in hac proposition de-
monstrationem indirectam maxime convenue largiaiuur,(quippe
ains pars prier est feta negativa’, nampe: centrant cifculi non
«se potes: nisi in recta e media .iusï’ ad angelot rectos huai

i arçon), id rumen Rob; Simson. non avienne-vident. nullam
eue passe directam huius propositionis demansuationem.
Quin ooliatis iis, qui: L 25. Cor. 5. et 6. dicta sunt, omnino
directa nostrle. pmpositionis démonstracio exhibai passe vide-

tur. Ducta nempe in circula tout quantique .43, quuml
none e cenmotad A et B diane «and» oint l. DeE..15. et la, "



                                                                     

Liant Humus. 271
jèctaé dB; bommunîs autem 41H, dime inique MJ, .
AH duabus HA, (Il? aequales sont, attaque unique,
et basis HA basi HB est aequalis (l. Def. If. et116.i),
sunt’ enim ex centra H; engluas igitur’AAH angula

HHB aequalis est (I. 8.).3,Quando amem recta in
rectam insisteras deinceps àngulos aequales intense
finit, rectos marque anquaiium est (I. Dcf’. 10.); re-
ctus igiturpest H413. Est àutem et ZAB recuis;
aequaiis igitnr est ZJB angulo HzIB, maior minori,
quad fieri non potest (l. Ax. 9.); (gitur H non est
centrum circuli 118F. Similiter autem ostendemus,
berlue aliud quoddam praeter Z.y

Ergo punctum Z est centrum ABF circuli. Quod
oportebat fucere.

conolLLanIUM.
v’Ex hoc evidtms est, si in circula recta quaedam

rectam quandam luis-triant et ad. rectos secet, in secunte

esse centrant circuii. v
- t

triangulum bis remis et hasi AI? contentnm aequicrurum, aden-
que eius vertex i. e. canu’nm cira-Mi necessnrio erit in recta
MF, quae e media basihad apgulos rectos basi erigitnrfl.
26. Cor. 6:). Quae cum circula necessario occurrere dcbeat
in duobus saltim punais (I. Ax. 13.) uccnrrat ei in punais
E, 1’: et quum centrum tumuli ablhis punais aequaiiter ni)-
esse»debeat (I. Def. 15v. et. 16.) silllm illud erit necessmo in
media En (Hou ipSum, nempe centram circuii (postquam
demtmsntum fuit esse illud in recta ET) esse debere in media
El’, in demanstratione textus- graecisuppanitur magie quem
ostenditur. Expresse tamen id addidit Can’IPflHIÎS. Coëtsiuà,

Boermannus, aliique.) Siï ramon quis florins insistante, et con-w
tendon veiit, ira cd indirectum demonstrationis reiectum tan-

l



                                                                     

i279 ELEMi-zujronunl
fi P a T A z I 2 a.

t ’Ëdii biniou ëni zig mpupegsl’ag 117an (W0 tu;
161m; amusiez; if 371i ad Infini amuît: êmÇe’ùyvvpéNfl

t’aidera and; muant 706 minima.
"Etna; adulas 6 .4131", nui êni "fg negupegeùzè

imitai? eiMœdu duo tvxdwa ("Lucia 1d A, Et un.
du a; (inti vos? A êiti ’56 B. âmçwyvvpt’m] 856m:

Éi’Tôg ntaeïwz 1:01? 1611011. p .
lib)! mie, dll’ si dandy, fllflît’ïw étude oisif

AEB, and sîlæitpâo) 16 minou! .906 ART 215x100;
aux! un.» c6 A, ami êneÇa’tÏxôœoow ai .411, 4B, aux!

64610:» a; AZE. . p v . l
Kai étui in?) 30121! 1; [L4 à? dB, du] d’oc ami

ywvia a; 6nd AAE a)? 6nd ABE’ nui 3nd. (591341341011
7017 AAE m’a alevpd nçoçeufie’filmat t; AEB, p.614

"guru ligot fi 6nd AEB rouilla nigaud 101E. ’Ïoq
a): a; 6nd dAE vif dard dBE’ peigna! de!» a; Ünd
4ER mis 6nd ARE. T’ad de et)? pantoum yowiav

L peignai! flicage? ânozet’wer [1.81,ng 0790: fi 11317:9

21E. "Ian; de 4B rfi dZ- palan! taïga ai dz nié

mm esse ad I. .25. Cor. 6. nolim equidem pertinacius dispuz
tare , quamvis certum ait ,I immediatam une nomes propoeië
tianis demomrrationem esse direetam. Patent etiam res sine
I. 26. Cor. 6. in ibsolfli; Quum triangule, quia efficiuntur;
si e centto circuli ducantur rectae a ad duo quaecunque puncu
.1, B in circula, et adipunctum a, quad ductam .48 biseau,
tint aequalia, et nominatim anguloe ad l habeant aequales (I.-
8.), uterque angularum ad l, i. a. angulorum, quem tact!
ex centra ad J ducta cum dB efficit,.rectua cri: (I. 15.), val
ceutrum lcirculi necesurio positum exit, in recta par d par.
peudiculariter ad .48 ducta: unde rauqua ut Inpra consequenà.
tut. Cf. Thon. Simpaon. Elena. 0E Geama Land. 1800. HI: l
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PROPOSITION. (Fig.206.)

Si in circuli circumferentîa sumantur duo ouaelîbet
pianota, recta haec panera coniungens cadet intra cit. v ’

atrium. I iSir circulus ART, et in circumferentia ipsius au.
mantur duo quaelibetvpuncta A, B ; dico rectam a

Vpuncto A ad B ductam cadere intra circulum. l

Non enim, ’sed si fieri patest, cadet extra ut 1E3,

et sumatur (HI. 1.) ceturum circuii JET, et Bit A,
iungnnturque 41A, dB, et ducatur JZE.

Et quoniam 4A aequalîs est dB, aequalis igitur
et angulus 44E angulo ARE (I. 5.); et anomaux
trianguli AAE unum lattis AEB producitur, maïa:-
igitur est angulus AEB ,angulo JAE (I. 16.). Ac-

iqualis autem JAE angulo ABE; maior igitur est
JEB angulo ABE. Maiorem auçem angulum mains
latus subtendit (liI18.); maior igitur est dB recta
4E. Acqualis autem dB rectae dz (I. Def. 150;.

Prop. 2. Cor. Sigma autan! dicat, hune demanstrationem
analyticam potins esse, guam syntheticam, contra monuerimf
quum centrum in quovis circula esse debere, ’ex ipse circuli

-definitione patent, et analysis iamtostenderit, illud nuspiam
une passe , quem in perpendiculo ex lad .43 erecto, symbo-
sin , que ex hac analysi immediate Huit, et nihil sumit, quad
non ante probatum fuerit fieri posse, hac casa nova ulterion

demonstratione baud egere. .l .
Praetet- Cor. 1. in ipsis elementis exhibitum, addi adhuo .

patest hoc Car. 2. in circula non nisi unum omnium eue
’ patest. Si enim praeter centrant Z fueflt ialiud Il, en: H1

pariter ac 2.4 ad 4B palpendicularis, quad fieri acquit I. il.

. l s - i
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31mn fui E, ne! ênsCsdxdwow ai EA , EB. I
Kent être! a»; émiai o; AZ a?) ZB,Inowo]ldè 1;

VZE, Mo d?) dudit! ïoon sidi, ami fioitug Ed fléau
v tu; EB au], glanda doutai 6nd ÆZE railla a]; du!)

EZB ïm] émiai. ."Ouw se «Jota. 375 G’ÜÜEÎa’I’ une

«fiston mais makis glaviots ïoac (indium mgr), 0’905
êuacéga coin! Forum! ramait! Etna" 69.9») des: goth! ème

fripa fait! airai ÀZE. BZE- iH T4 d’au (M2 106
naseau 0174m mais! MIR du? mû uéwgoo adira?

dix.» rénovation, ml mais 690059 ouï-flic: téflilsl.

Cor. 2. sin mon in ipso 31’ praeteriz aliud punctum centrant
«le passe statuetis, recta EI’ in duobus punais bisecabitur,
quad fieri nequit I. Ax. 1. et 9. 1

PROPOSITIO Il;
’Ob’s. Generalius; Inca propositio ita exprimi et directe
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maior igiturest le recta. JE , miner maiore, quad
fieri naquit. laque recta ab A ad B ducta non cadetd

extra circulum. Similite; ostendemua, maque in ipaam
circumferentiamicadcre; intns igitür cadet. Si igitur

etc. e - dPROPOSITLO m. (Fig.208.)
Si in circula recta aliqua pet centrum ducta remua

aliquam non pet tenu-nm ductam bifariam secet; et
ad angulos rectos ipsam sec’at; et si eam ad angulos,
rectàs secet; et bifariam ipsain secata

Sit circulus ART; et in ipso recta aliqua r4 pet
centrum ducta, rectam aliquam .43 non par centrum
duetam bifariam secet in puncto Z; dico et ad angu-
l’os rectos ipsam secare. d .

Sumatur enim centrum circuli A31", et ait E, et

iungantur E14, EB. ,Et quonjam AZ aequalis est Z3; communia am-
un: ZE, duae utique ,duabus aéqualçs 511m, et basis
E11 baai EB aequalis; eangulus igitur AZE angulo
EZB aequalis est (13,8.) Quando autem recta super
rectam insistens angulos deinceps aequàles inter se

’ fuit, rectus uœrque aequalium,angulorum est (I. Delà

10.); recrus igitur est marque angnlorum AZE,
BZE. Ergo 114 pet centrum ducta rectam 1113 non  
par centrum ductam bifariam damans; et Id angelot
rectos ipsam achat.

demommrï poum: si recta niqua par duo Ëuxlcta’ A, Ë.
fig. 207. in circuli circuniferontîa poum rumen, cumin bains
.l’ectae puncta inter A et B posita intra cirenlum : cumin autant

panera in recta producta sumn extra circulum orant. Si:
enim E punctum huma reçue quodcunquo inter d «B, et

r
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lEZB "aïs 3130 florins 000i yww’atç Îoaè glana, ami

play ulwpdv pu; 722.5099? 2257,41, notmiv mimai c154!
EZ, ünoniwd’uaag Irûnôe mon! TUÏ’V ïoaw yen-www. ami
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fiai me? âgis-

IIPOTAZIË 3..
’ErÊæ’I à! «whig» 8150 æüâeîàc 183144116on «www,

[mû 61:2 mû uéwgov maïeur dÜÎŒÉflfllOUO’Ù’ a’Mæâluç

Ma. Ic u "Etna; adulas ô ABFA, ml in! «167970150 ev’âeîou *
ksi ÂT, Bd: 761.0411510)an dlloy’lag zani ŒôE 071103011,

,wâ du? 1012 némgov 050m- Âa’yw au 00’ œéyvovotv

dzzofizaç (fixa. . y 7 : ’
El ydp (thàlctïâv, wçp’ue’æowav oïllæfimg dixit, digne

l’ami du)" tuiez (un! AE mi ET, mimi 8è BE a??? E4?

occurrent ME circula in puncto H, ductisque e centro d mais
14,18, 1E emnt 4A, dB aequales (I. Def. 15.) adeoque
4413.1434 (1. 5.). At JEA)ABJ (I. 16.). Itaque etinm
43.45443, adeoque 4.4)43 (I. 18.). Et quum 44:43

d (l. Dol 45.), erit- etîam 4H)4E, adeoque E intra circu-
hzm. Ebdm modo si sumatur in recta A]! Productn puuctdm
guodcunque Z, et ducatur recta 12, que circula occurrat in
9, exit mg. JZB(JBA (I. 16-) i. e. (JAZ, ndeoque (I.

.5 L ..
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Quodsî 31mm FA rectam 1119 ad angulos rectos

«cet; dico et bifariamjpsam secare", hac est, «qui

flem esse ÀZ rectae -ZB. d
Iisdem enim constructis, quoniam aequalîs est Ed

rectae EB (I. Def. 15.), aequaüs est et angulus E12
angulo EBZ (I. 5.). Est autem et angulus rectuà
AZE recto BZE aequalis; duo igîtur triangula sur":
EAZ, EZB duos angulos duabus angulis aequales
habentia, et unum latus uni lateri aequale, commune
ipsiskEZ, subtendens uïmm aequalium angularum;
et relique igitur latera .reliquis lateribus aequalia ha- ’
Bebunt (I. 26.); Acqualis igitur est AZ ipsi ’ZB. Si
igitur in circula etc.

P’R P O SI T I O 1V. (Fig. 210.)
Si in ’circulo duaek rectae sese- accent, non pcr cen-

trum ductae, sese non secabunt bifariam.

Sit circulas ABI’A, et in ipsa duae rectale. 11’,

4 Bd sesedsecent in E puncto, non pet centrum ductae,
dico cas sese non secate bifariam. ’ t

Si enim fieri potest,. sese secent bifariai’n , ita ut
JE quidemd aequalis sit ET, et BE rectae Ed ; et

18.) JAedZ, vel 46(JZ, ne proinde pnnctum Z extra
circulum. Cf. Clavius ad h. l. Quodsi recta pet centmm

transeat, res par se pater. d t rC0131. Renta circulum in pluribus quam duobus pun-
ctis secare, vol generalius plut: quem duo punch: cum cir-
cula communiæï habero naquit: pertuis itagueapuilcta in cadam
recta posita circulus nazi potes: transite, sur describi. Cf-
I. - 16. Cor.
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discal si 67:6 ZEA 69.9473 i111] JgaûünôZEA’tfisÏnd

ZEB, ü flâne)? palma, 52159 ému «athanor.
015m doc ai 41’, Bd wéMovdw 0.3117191052 dilua ’Eçiv

âges ô? 115x19, nul ce? étaie.

Il P O T A 2. I 2; à
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«131454! sa «4516 uéwgov. t I
4150 7&9 adula; ai 113F, P411 cews’cwaav (il,

filous «me? ce? B, IÏ aqpeîw Mn) au 01h: ânon
cubois! tu: mini uéwgcw. ’

El 1&9 duvazôv, 30m ce; E, au! GusÇeüzôm a;

EP,-uul amen, EZB ois (taxai.

Car. 2; Circuli circumferentîs est lins: en", i. e. ne
’lninima quidam eius par: recta est.

Car: 5, Recul, que par punctum [aliquad imaginas
lum ducîtur, si opus est producta, cigcqum necessaria in
duabus punctis (I. Ax. 15,).nec pluribus acabit. plus: que,

. que Corallaria e schedis Pfieidereti.)

PROPOSITIO HI,
O b3. n Haec propositio est conversa 111.1. Con 1.. idem!

que pronunciat, quad I. 26. Car, 1. et 2.
Car.   si duo circuli (Fiè. 209.) ex eodem centra A da-
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:sumatur centrum ABFA circuli (HI. 1.), et ait" Z, d

et magana ZE. * .,,.Quanîam igitur recta cliqua, ZE pet centrmn n;-
otam aliquam AF non per centrum ductam bifarîun
secat, et ad engluas. rectos ipsam acabit (HI. 3.);
redus igitur est ZEAJ Rursus, quaniam recta aliqua,
ZE rectam aliquam Bd mon par centrum ductam bi-,
fariam secat, et ad angulos rectos ipsam secat (HI.
3.); rectus igitur est ZEB. Ostensus est autem et.
ZEA restas; aequalis igitur ZEA englua ZEB,
miner mâiori, quad fieri naquit. AIE Bd igitun sese
non secant bifar-iam. îgîtur in circula etc. - x

p 11 0 P 01’s 1 T 1 a .v. (Fig. 211.)

Si duo circnli nese secent, non erit ipsarum idem,

centrant. .Duo enim circull ART, FAH case secentjin pua.
ctis B , Il; dico,nan esse ipsarum idem centrum.

lSi enim fieerotest, si; E, et iungatur ET, et
ducatur EZH utcunque. x

I

scripti situ, et recta cliqua Bl’ xinteriorem circulurn in punctiî

BI’, adeaque (1H. 2. Cor. 5.) produetn etiam extotiorem air.

culum in duobus punctis l, E secet, emntdeius segmente
B4, I’E inter utrumque circulum intercepta aequalîa. Quodsi

JE pet centrum utriulque circuli transat, sdeoque dENdia-
mater unira, BI’ chariot eirculi sit,’ palet, .ob 41:43, et
Bd:AF (I. Def. 15.), assa etism 41-34.:113-41’ (Ï.
Ax. 5.) i. e. 133113.- Sîn autan JE non par ceutrum trans--
est, demitutur ex centra A in Br perpendiculum .lZ (I.
12.), eritque ex nostra pr0posirione JZ---EZ, et BZ:IZ,
chaque [ZwBZËEZ-PZ (I. Ax. 5.) i. e. 432311 ,Ch-
vins ad h. l. Gilbert. p. 115. . .

x
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mâcha, il"; 50134! a; Z17 et)" EZ. IIoËÂw, 5nd. 16 Z h
amusies! stemm! Sari To1; T JE guzlas), a»; émir ZT
cg] ZE. ’EJslzÜæ] de fiai a; ZT ZE i’Uîf ami fi
ZE caïeu le; ZB écriai 5’01], 3103110011 1,7 neigeait,
Suce étuis! oïâûthov. Ou”: d’au ra Z (musical név-

vgov êa’cl mW JET, TJE uüxlwv. ’Eoîvjt’ga Mo, .

aux! zoé éëûc. »

PROPOSITIO,IV..
O b a. Haec proposition-a intelligenda est: si non utraque

pet «natrum trament, nec attaque ab altera bisecabitur. Cf.
Pfleiderer.

’PROPOSITIO VI.
O ba. Demonstracio bains propasidtionis tacite samare vi.
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Et qnoniam punctum E centrum est circuli JET,

ET aequalis est EZ (I. Der. 15.). Bursus quoninm ,
punctum E centrum est circuli TJH, TE sequins
est EH (I. Def. 15.). Ostensa est autem et ETIe-l
qualis EZ; et 2E! igitur aequalis est EH,- miner
maigri, quad fieri nequit. Punctum igitur E non
est centrum circulerum JET, T JH. Si igitur

duo etc; IPROPOSITIO v1. (Fig. 212.)
Si duo circuli sese intra contingent, non erit ipso-

rum idem centrum.
Duo enim circuli JET, TJE se cantingant in

puncto T; dico non esse ipsomrn idem centrum.

Si enim fieri potest, sit Zhetiuugatur ZT, et
ducatur utcumque ZEE.

Quoniam tigitur ponctum Z centrum est circulî
JET, aequalis est ZT rectae BZ (1. Def. 15.).
Bursus, quariiam punctum Zcentrum est circuli TJE,
aequalis est ZT rectae ZE (I. Def. 15.). Ostensa
est autem et ZT’ ipsi ZB’ aequalisi et ZE igitur
rectàe ZB est aequalis, minor maiori, quad fieri ne.
quir. Punctum igitur Z non Est centrum circularum
JET, T JE. Si igitur duo etc.
-detur, puncta E et B non passe coincidere , veld circulas se in-
vitent in I’ intus contingentes in nulle alio puncto canyeniro

- passe. Quad quamvis verissimum sil, tantet: ab Euclide infra
demum Il]. 13. demonstratum est. Utraque autetn propositia
1H. 5. et HI. 6’. iunctim et generalius in demonstrari passe "vî-

dentur: si duo circuli ex eodem centra descripti sunt, nullum
punctum inter se commune liabebuut. Quodsi enim punctum
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de zr wÏç ZH. , ’ l .
’EnsÇeuxâmcav 7039 ai EE, TE, HE.
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lamais pec’Çavs’g eîaw, al ;EB, EZ, ciguë flic EZ

ringards slow, ’Im; de 1; JE in? EE, ai d’au BE,
EZ ïaou sial qui JZ’ peignit! d’au si JZ mis EZ..
11051:7, inti 2’61] Écrit! ci BE tri TE, «ami de ZE,

0:50 dei ai BE, EZ dvoi sur"; TE, EZ ïam sinh.
[JAN and 749mo a; 6nd BEZ girofliers r"fg 6nd TEZ

1) Verbe: in), 177: dtaMreou, nisi otiosa iudicare velis,
nîbil aliud signifiante possunt, quem 5112-63 1’05 andalou. Quod-
vis trempe punctum, quad in ipsn diarnetro baud saltim in
rimera eius extremo situm est, est euarn intra circuium et
Vice versa,

:liquad ipsis commune sir, puncnun istud in attaque circula
a centra commuai aequaliter distabit. A: veto amuïs Parton

t
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P Il O P O. S 1T. I O V11. (Fig. 213.)

Si in diametra circuli sumatur. aliquod punctum,
’ quad non sir centrum circuli, atque ab ca in circulum’

codant rectae quaedam, maxima quidern erit en, in
qua centrum, minima vero relique; reliquarum autant,
setnper propinquiar- ci, quae pet centrant remotiore
maior est; binaeque tantum aequales ab eadem puncta
carient in circulum ex (iliaque parte minimale.

Sit circulas JBTJ, diameter autem ilpsius sitJJ,
et in ipsa JJ sumatur aliquad pnnctum Z, quad non
sit centrum circuli, centrum autan circuli sit E, et
ai Z in ABTJ circulnm codant rectae quaedam ZE,
AZT, ZH; dico maximam quidem esse ZJ, mini. .
mam vera Z4; reliquarum autem ZB guider!) mai
iorem quam ZT ; et ZT quam’ZH. L

Iuhgàntur enim EE, TE, HE.
Et quaniam omnis trianguli duo latere relique ma-

iora sunt (I. 20.) erunt EE, EZ maieres, quam EZ.
Est autem JE aequalis BE (I. Def. 15.); ergo BE,
EZ aequales sunt ipsi JZ; maior igitur est JZ
quem EZ.. Rursus, quaniarn EE sequalis est TE,
communia autem ZE, duae EE; EZduabus TE ,
EZ aequales saut. Set! et angulus EEZ angulo T EZ

utriusque circuli a centra aequaliter distant ac .puncturn illud
commune (I. Def. 15.). Quare amnia puncta communia orant
attique circula, neque hm duo, («Lutins circulas descriptus
erit, quad est contra bypatbeein. Bine consequitur, si duofi
circuli se invicem accent, vel contingent, vel, ut generelius
enunciemus, punctum cliquai! commune habesntl, ipsarum
idem centrant non esse. (Apollonii de Tactiou. qua super-
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uÂoàI dm; 1017 Z amadou. El 7029 00704167, agog-
mnu’rrw ZK. Kui êmi 9; ZKA 1;] ZH 30127 ïor,
aïno? Mn! mû a; Z9 ni ZH mi 7; ZK c790: ni ÛZ
fortin 2’07], a; 5:3!ch wig- JwÊ un? zéwçov r57] ânw’ngiw

fin], 57mg âôüwzov.

. ÏH and 017m9. ’EmÇw’xfiw a; .EK. K05) ënsi Été]

êmiv a; HE 1;; EK, zombi 6è a; EZ, mati fléole ü

nant. Gothae 1795. Lemm. A.’ j». 59.) Austin. observa, pro.
positionem 1H. 6. manifeste miam locum habçzze; quum duo
circnlî se. extra contingan-t, nequeitaque resu’ingendam fuisse

ad cum casum , quo se intus contingant, et deinde Prop. 5. et
" 6. una demonsn’atione comprehendiu Quod tamen observatio- v

mm illam attinet, iam Clavius mônuit, Euclidem proposuiue
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maior; basistigit-ur BZ basi TZ maior est (L 24.)»
Exeadem ratiche et Î Z maior est quam HZ;

Bursus quoniam HZ, ZE matîmes sunt quàm
EH, aequalis autem EH ipsi Ed; erunt HZ, ZE
maiores quam.E41. Communis auferatur EZ; relique
igiuir HZ reliqua Z4 maior est. Maxima îgitur ZA. 9
minima vero Z4; maior autem ZB quam ZF, et

ZF quam ZH.l I’ Dico et a puhcto Z duas tantum aequales cadere
in circulum ABFJ, ex utraque parte minimale Z4.
Congtituatur enim (I. 23.) ad rectam EZ, etwad pun-
hctum in ea E, angulo HEZ aequalis ZE9, et inn-
gatùr Z9. Quoniam igitur HE aequàlis ëst- E9,
communis auœm EZ, (luae HE, EZ tluabus 9E ,
EZ aequales sunt; et angulus HEZ angulo GEZ
aequalis; basis’ igitur .ZH basi Z9 aequalis est (l. 11.).

Dico autem ipsi ZH .aliam aequalem non cadere in
, circulum a puncto Z. Si enim fieri potest, cadatZK.
t Et quoniam’ ZK aequaÎis est ZII, -sed et Z9 ipsi
A Z11; et ZK igitur ipsi 9Z est aequalis, videlicet

proPinquior ei quae pet centrum remotiçori,1quod fieri

acquit. h ’ * I E h
Ve! et hoc modo. Iungatur EK. Et quoniam HE

aequalis est EK , communis.autem EZ, et basis ZH

hoc theorema de circulis duntaxat intus se contingentibus, que-
niam circulomm extra sekconu’ngentium idem centrum esse

non passe manifestum sit. ’
,PROPO SITI’O VU.

Ohm 9 Dans , ex ulluque parte minimae, aequales esse, V
Euclide! lit, en: nempe, quae aeqnalea angulos efficiunt ctxm y
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2H Muet 111,7 ZK i331," noviez taïga 9; à"; HEZ 7ms

qummmmeMmmfiÜflô ZE9 émît! ïmr ami ai 15716 ZE9 d’en 1,75 177:6

KEZ écria! 701;, 9; ëldzcmv (9,7 peiçowt, Base 301w
.a’âüvatov. 0152 taïga dm; 1017 Z enceint; ézëgœ tic

npocneaeïwz nçôe 16v 111510.01! hm 19;.HZ’ [du c790
p61»). ’Eâv d’en adulai), nui ce? 657:9.

HPOTAZIEi
’EoÊv 1151101! u Omaha! gaude, (in; 6è

mû amadou nçôc 760 inhaler ôzuxônîuw eüôeîou” na-

ves, (57 plu "a: ôtai un? uæ’wgov, ai Je lamai (Je
è’wzr un! ph n96: n’y mm motqpæ’pemv 7(9on

maraudoit! influait! parian] peut in"! 9; au)? un?
uéwpoær niai ôè calmi, dei yl 4?):th flic 19m? c017
uéwçou "fg dndtegow pelant! 3mm. «511 Je ngôg tu,»
mimât! neçtæéçuav nçognmzovoaîà’ «5061074! tauzin")

tu» 51mn! patata) 1011 tu trypsine au! nie «frayé-
vgotr 703v 8è www, dol 1; ê’yyzov mît; flamba]: cric
61:67th êozw êÂoËnœv. 4150 Je (100.1100 inca &nô un?
amadou nooçneboüvtaa neck ce)! Wallon ëcp’ éméçç

tek enflamma
"Etna; «tholos É ÀBP, and un? 43T sllricpâa) et

(typerai! émût; 16 A, aux) in, cahot? ôzq’xâ’woav 8156

fierai un; n96; 967 minima! 1) al .411, 415,342, AI",
être» me a; 4A du)? mû ue’wpoe. 2.4570» au «si! peut

1)Verba-: a à: 151! 52711.00, que: Peynrd. cum Cod. a.
enliait, ex «la. un. et Bail. restituimm.

mînimà. Nempe AA E29, EZH est (I. 14.-) angulus
E59:EZH, adaoqne et 429:4211 (I.- 13.). (Inconnu en
lm proposition comequitur, quotî hm 111. 1; Con 2:
(Minima: , circulum non niai aman centrant bubon.
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basi ZK aequxlis; angulus igitur HEZ angul’o KEZ

aeqnalis est (l. 8.). Sed HEZ angulo ZE9 est ac:
qualis; et ZEG igitur angulo KEZ est aequalis, mis
nor maiori, quad fieri non potest. Quare a pltncto
Z non cadet alia.[recta in circnlum sequalis ipsi HZ;

«me igitur solas Si igitur circuli etc.

11911011031110 VIH. (Fig-.214.)
Si extra circulum Lsumatur àliquod punctum , dab

ipso [autem puncto ad icirculur-n ducantur rectae quae-
dam, quarum unaNper centrum, reliquae autem utc’un-

que; earum quidem, qdae i ad concavam circumferen-I
tiam cadunt , rectarum tmxima est quae par centrurn;
reliquarum autem, semper propinquior ci quae per
centram remotiore maior erit; earum vero , quae in
in ctmvexam circmnferentiam cadunt, restau-nm, mi-
nima est que inter punctum et diametrum; reliqua-
mm autem, semper propinquior minîmae gremotiore
est minou; Binae autem tantum aequales a puncto
carient in circulum, ex utraque parte minimae.

Site ciréulus JET, et extra ipsnm sumatu’r pun-
ctu’m aliquod A, et ab eo ducantur ad circulum rectae

quaedam 4.4, JE, dz, AI". si: autem 4A par cen-
trum; dico earum quidem, quae in AEZF coma

Cor. Nullum itague imu circulant puncth est, pneu:
centrum, s quo plates, quem binas renne aequsles ad chauma:
[contiens circuli duci possunt.

raovos’t’rtoevm.
Obs. 1. Quantum eücumferenüae par: 5mm, quasa-

um convexs sir, hie tu vulgo nanan supp0nitur, et definitus
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n96; ŒüvÎÀEZF wilaya! mouflâmes! ngocmntotmdîv

cüâetaîv (nylon; [(6,11 (am! si du)? :017 zêta-pou si 44’ A

dal et 9j 157wa tufs 6102 un? «www 17590571051690?
www ème, r; ne; 4E Iris 42. 75 et 4Z me 2m
un?” dè n96: me (un! uvgæêjv nepupe’çeuw agog-

mnwvaaîw «Match! èÂaziam; ph; i417, parait)
5017 amadou 4 and mfç dmpèrgo’u AH- dei de 1;

’ ê’yytoy flic 4H 3105110113 éldnœv 301i mais «indaguai,

. si ne!» 4K vis 44, a; de 44 trie 49. V
Eilq’rpôw 7&9 cd «berger mû ART 201510.01! guai

être). 16 41° «ai êneÇe’ùzâwoav ai ME, MZ , M Î,

MK, M4 , M9. » -Kent 3nd fan] émir 4M toi EM, nenni noos-
Cm’aâw 9; 2114 a; 12,942.44 1’09; 5’011 mis E111, .M4.

.41 de EN, M4 mis Ed pelèwæ’geiàv «et 9; A4
. aigu flic E4 peignai Eddy. t IléÂw, étui 1’09; 50th: 1?

EM tari Z11! , nouai agogzu’oôw a; M4, ai EM, M 1’

07904 mais ZM, M4î’mu n’ai, mi yœwlu 6nd E314
ynw’aç Hic 157:6 leb] "51;on Samba Boîmg âges 7;
E4 flâneras en"; Z4Iysiçwv ëow’w. (Quota): dû dei-

Çopw, du nui .Z4 mis T4 peignez! écru” peyc’ozq

plus! J90: 44, peigna! de en; [036w 4E mis 4Z, si de

dZ tu]; 4T. .Kali Étui ai MK, K4 mis M4 yeI’Çow’g siaw,
5’01; de 9; ME ni .MK, lem») taïga K4 louais me
H4 palma! émia» bien val ri 4H mis 4K élément
ânier, ëÀaxz’ornf «2’90: émiai. Kent ênei ægzyœ’vov coti

M44 au mais coït! 153.5091510 æfig M4, 660 ev’ôüm

and: awéoædâqgav, dei MK, K4 ,t ai 0’196: MK,

utriusque terminus demain pas: III. 17. exhiberi poum. Cae-
temm omnist ,menlio concavac am convexae circumferentias

» partis evitari potcrat à; hune fera modunt: Si e pauma aliqlso
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vam Circumferentiam cadunt, rectarum maximsm esse
4A, quae pet centrum; semper autem propipquior ei
quae par centrum remotiore maior erit, nempe 4E
maior quam 4Z, et 4Z guam 4T; earum autetn, 
quae in 94KH convexam circumferentiam osmium";
rectal-nm, minima quidam 4H , quae inter puncttim
4 et diametrum AH; Semper autem propinquior ipsi
4H minimae minqr est t’emotiore, 4K quidam minor

quant 44, et 44 quam 49. .
. Sumatur enim centrum circùli JET (1H. 1.), et

sit M; et iungantur ME, 312,011; me, MA, M9.

Et quanîam aequalis est 4M ipsi EM (I. Def.15.),
’ communis addatur 144; ergo 44 aequulis est mais
i EM, M4. Secl En], 14 ipsa E4 maiores sunt (I.

20.); et 214 igîtur ipsa. E4 maior est. Rursue, que»
niam aequalis est EM ipsi x.ZM, communie addatur
1H4; ergo EM, M4 ipsis ZM ,1 M4 aequales sunt,

’ et angulus EM4 angulo ZAI4 maior est. Basîs igî-
’i tut- E4 basi Z4 maior est (I. 24.). Similiter autem

ostendemus, et Z4 ipsa F4 maiorern esse; maxima
t igitur est 4A, maior vero 4E quam 4Z, et 4Z

quam 4T.
Et quoniam MK, K4 maiores sunt ’qvuam M4

ï (I. 20.), et Mil aequalis MK, reliquat igitur K4 me
liqua H4 maior est; quare et 4H minot est quam

4 44K; mihima igitur est. Et quoniam super trianguli
ï M114 uno latere M4, duae rectae intus constituuntur;

v:-

un.

MK, K4 igitur ipsis M4, A4 minores sunt (I.
A extra circulum posito plates rame in circulum .ducmmr,
qusrum une M4 pet: centrum: en, qme pet centrant pro-
ducts est g iusquedum iterum cum circula conçût, attrape
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K41) 1075.1114, 44 êÂdmove’g situait à»; de 1; MK

si MJI° lamai des: fi 4K lagmi: nie 44 êÂoiztmv
ËGIÜ’. ionone): dfi dsz’Çopev, du zizi si 411 si: 49

élohim! Émis" fluxion] phi des: 4H 3 admets! dt
7j ph! 4K 19,79 44, si de 44 mis 49-.

. .4671» au ami duo pénien! ïo’ott cinô un? 4 amassât)

agognsqoüth 2) n96; s64! uüulov, ërp’ ënméçqz si;

4H élaziawç. Zvvsatdtm n96; si M4 G’ÜÜEl’çj tu).

se? ngôç mini (muette s93 M ,- æfi 6nd KM4 7mm?
fin]. yawls: 9; 157:6 4MB, ml ênsÇsüxâw si 4B. Eu)
être! a»; émis! si MK ni liIB& zowfi dè 9; M4 , des

de) ai , M4, deal taïngM; M4 ïoal daim
innées: suaségçz, un) nous: aï 6nd KM4 7min? tfi
6nd BM4 i’mr filiale des: si 4K finies; 177 4B En;
intima 46’703 de) du 7?; 4K 8159619: 027.117 î’tm et; agas-4

damaient nqôç 067 unifioit 01’916 vos? 4 (musical. Eî
7&9 dvvmdv, ameutassiez) , ami ê’o’tw si 4N. ,’Eazsi

mais! a; 4K sy- 4N émis! 1’01], il); si 14K si 43

1) Pro:’af d’un MK, 14 Peyrard. e, Cod. a habet tantum
Égal. Nos sa verbe ex edd. Oxon. et Basile restituimus, ut
etiam Peyrard. in versions: latins et gallican habet.

Q) Leçtiothaec «panseur-ivraie, quam e Cod. a. babel: Peyi
ardus , praeferenda omnino videtur alteri anseoïwas, quam
habent edd. Oxon. et Basil. .
44 , erit omnium maxima, ea autem eius pars 4H, quae ad
punctum Il inter A et centrum intermedium ducitur, omnium
minima a reliquarum autem semper en maior erit, ad cujus
intersectionem cum circula recta e centra M ducta angulum
cum recta M4 maiorem efficit,’quam sa, ad euius intersectio-
nis punctum recta e centra ducta minorent cum M4 anguleux!
lçficît, et ad» utrasque rectae M4 partes binae tantum sequi-

les erunt. I l a iCor. Neque’ extra circulant igitu): allant punctum est,
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21.); aequalis autemïMK ipsi M4; relique igitur
4K relique 44 minor est. Similiter autein ostende;
mus et 44 minorem esse quam 49; minima îgitut
est 4H, miner veto 4K quam 44, et 44 quam
49.

Dico et duasntantum aequales a puncto 21 cadine
in circulum, ex utraque parte ipsîus 4H  minimae.
Constituatur ad A14 rectam, et ad punctum in ea M,
ipsi KM4 angulo aequalis anguille .4MB (I. 23.), et
inngatur 4B. Et quoniam aequalis est MK ipsi ME,
commuais autem M4 , duae KM , M4 duabus BAI,
M4 aequales surit, utraque unique, et mgulus KM4
angulo BM4aequalis; basis igitur 4K basi 4B se-
qualis est (I. 4.). Dico autem ipsi 4K rectae aliam.
aequslem non Cadere in circulum a puncto 4. Si
enim fieri potest, cadat, et sit 41V. Quoniam igîmr
4K ipsi AN est aequalis, sed 4K ipsi 4B est acque-
lis; et 4B’îgitnr ipsi 4N, propinquier minimae 4H

a que plus: quam bine tectae esquilles ad eircumferentism
circuli duci passant. I
r 0 be. 2. ConsidetstisÎ hac rations in Prop. 7. 8. punais,
quam val extra vel inm circulum posita saut, met-surie oc-
cumnt etiam putiets, quss in ipse circumferentis site sur".
In bis idem fers obtinet, quad in Prop. 8. et 7. Nernpe, si
e puncto aliquo in ipse circuli cireumferentia positoplures
rectae in circulum ducantur, quai-nm une par centrant trans-
eatl, haec guident omnium maxima erit; reliqusrum autan
ce, ad cutine intersectionem cum circulo dalots recta e centre
maiomm angulum efficit cum en, que a data puncto adcen-

- tram dans est, maior camper erit, quam en, ad cuius intersectionem
cum eitculo ducts recta e centro minorem sngulum efficit cum sa,
que a data puncto ad centrum ducta est. Etc duahus puncti data
partibus lbinse untum recta: soqueles ad circulumfduci pomma "

t
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in» 7m]. ami dB dieu 11? AN émia! fin], 9; Envoi!
(mis 4H 31:11!ch 177 dndæepo’w 301w ion, 39:54 101’015-

wazov ëôec’xôæj.  
’H and 811.403. ’Eneçeüxâw a; MM. Kal 39:53

a», émiai 9; KM ni MN, nouai 8è 9; MJ, ami (305m:
ü le fléau cg; thî’tnr ymw’a 0790: 7; &nô KMzI
ywm’ç zfi 157wI NMJ 1’01] émiai. ’AM.’ û 69:6 KMJ

ni 13m; BMA ému! En. and 9; 6nd BMJ 07941 ty’  
6nd NMJ écria! ive], q; êlémwv 1?? pagaya, 57mg
émia! dôdæwtov.’ 06» dieu nÂeio’uç a? 6’150 ïaou 97963

:64! JET 191;qu (fait? 106 A (musico ërp’ ênaæégq:
flic AH êlaxiawjç nçognèooüvwaz. IE0240 dieu 1630.00,

ami foi (25159

IIPOTAZIZ’ Æ.
’EcÊv adulai: 2.919.193)? u aypsîov èwôg, oïmî 0è «un?

omit-Eau ngôc «767 191530.01! nQoçninzwaz aidons 7; 6150
î’àm süâeîm, v6 Âqçâèæl ("maior ue’wgtw étui zoé

mîuÂov.

Quod codent mode demomtratur ac HI. 8. Harle pçopoàh
rionem septimae huius libri subiungit Commandinuq, qui un!
quoque demonstravit in commentnrio in propositionem octa-
vam libri Archimcdis de spiralibus,»panlterque eam affin van
Swinden Anfàngsgriinde der Mefskunde.

Cor. Nec in ipsa igitur circumferentia, adeoque gene-
- tatin nusqùam in eo plana, in que circulas descriptus est,

plus": centrum, ,datur punctum , e que pintes, quam binas
rectae aequales ad circulum duci posaunt. Binas autem in

. omnibus hie propositionibus diacre malùimus, quam 8ms,
quad utICandalla monuit, semas enunciati ira iustius expri-
mitur. Caeterum, quad quo de pnnrfojn ipsa circuli cir-
cumfercnlia posito diximue, ad idem fare redit, quad infra
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remotîore est aequalis, quad fieri non passe ostensum

est. a   .Ve! et aliter. Iungatur MN. Quaniam aequalis
est KM ièsi MN, communia autem MJ, et basin
1K basî AN aequalis; angulus igîtur KMJ angulo
NMA aequalis est (I. 8.). Sed KMJ ipsi BMA est
aequalis; et BMJ igitur ipsi NMzI est aequalis, mi.
nor maiori, quad fieri nequit. Non ,igitur plures quam
duae aequales gin circulum ART a puncto J ex nin-
que parte .minimae AH cadent. Si igitur extra cir-

culum etc. a v ’
P B. 0,P 0-5 I T I 0 1X. (Fig. 215.)

Si intra circùlum sumatui’ aliquod punctum; ab eo

autem puncto in circulumo codant plufes quam duae
rectale aequales, sumptum punctum centrum est cir-

culi. .1H. 15. dicetur, niai quad in III’. l5. non de mais tantum

serm est, quae ex codem omnes puncto exeunt. 0mm! [res
propositions, nempe HI. 7. HI. 8. eamque, quam Obs. 2.
subiunximus, une enunciato compleczitur (quad facile fieri
Passe perspicuum’ est). Thom. Simpson. Elem. cf Geometry
Land. 1800. p. 45. et Gilbert. p. 133. ’ Quae pana Austin.
de bis propositionibus manet, dicemus ad Prop. 9.

Obs. 3. Facile  pater, conversam quoqne propositiaunm
Ï. 8. eiusque, quam Obs.2. habuimus, locum habere. Nempe,
si e panera aliquo in circuli plana patito, quod, non sic cen-
trum , ducantm- plures reçue ad circulum, sitque ana omnium
maxima, erit in hac circuli centrum: en veto, quac omnium

’ minüm est, erit, si puuctum illud imita circulum fuorit, in
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"Encan mimé ô 1B1" , book; Je unirai? myrtaie?
t6 A, mi and c017 n96: 76v ABF 30610.07 flippe:-
mnrve’woav Melon]; 9; 6’170 î’am amena, ai 4A, dB,

(11” 2.670) ou «:6 A ormaie? 26719011 étui 45017 ART

mima. , .’Emçs’ûxâwaml 7&9 ai (1B, ET, nul taquinâm-

oow (fixa zonai ou? E Q Z annela, aux! ëmçwxâ-sîaat

haï Ed, Z4 tînfxôwow (3m tu? K, H, A, G amusiez.
’Eml .061! écriai 1’01] ai AE wy- EB, acon") 6è fi

EzI- Mario) ai 11E, Ed d’ami raïs BE, 1E4 ïauz
n’al- ual fldarg 411 fléau 1?; dB î’ovr ywm’œ «feu

  1; 6m; AEA ronde; 1?? and 3E4 1’01] émir 69015 taïga
énervions 115v aïno 1E4, 3E4 ymww’v- o; HK 0790:

MW AB (fixa IéMvovoafuai 91969 demie réant, Kari
âne) ;  âgiv à! Matignon; adagio; efiüsîdv www alla ce

«a! 71969 690029 répvy, irai zig oeuvoüoæyg 501i v6
1577901! ami minicar t’ai vis HK 0790: 3cm m6 m’y-

directamjei, quae par centrant transit, ex parte panai OPPO-
aita; si vero punctum extra circuluni fuerit, en , quae omnium
minima est, erit par: eius, gnan pet centrum transit, extra
circulum un. (si punctum in ipsa circuli circumferentia fue-
rit, nana dabitur omnium mininîa): omnibus Porto casibus
ca, que maior est airera, circulum in acabit, ut recta o
centra ad punctum intersectionis maior-in filins rectae et circùli
ducta maiorem officia: ulgalum cum recta a puncto ad cen-
trum fluera, quam ce, fluate c centra adlpunctum intersectio-
nis minorisi  cum circula ducitur, effroi: cum recta c puncto
ad centrum fluera: denique binae restas aequales e puncto ad
circulum ductae parlota intersectionis cum circlilo in posita
habebunr, m: revctae ad haec puucta a centra ducrae aequalcs
quinqua angulos officiant cum ca, quae a puncto ad centram
ducitur. Quod facile sumto contraria eVlntitllr. conversant
hum, quatenua rupicit HI. 7., habet Clavius.
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Sit circulusflBI’, intra autem .ipsum punctum d,

et a A in circulum.ABFl cadant plates quam duale
rectae aequales 4A; dB, 41’; dico ponctuai A cen-
trum esse circuli ART.

qugaritur enim AB, Br, et secentur bifariarh in
punais E , Z Il. 10.), et iunctae Ed, Z4 produ-
cantur ad K, 11.11, O panera. I A

Quaniam igitur JE est aequalis EB, communia
autein Ed, duae JE, Ed duabus BE, Ed aequales
sunt ;- et basis 11.4 basi dB aequalis; angulus igîtur
AEZI angulo BEJ aequalis est (I. 8.); reçtus igitur
uterquei angulorum AEA, BEZIJI. Dei’. 10.). .HK
igitur A]? bifariam secans et ad angulios rectos ipsam
secat. Et quoniam, si in circula aligna recta rectam
aliquam bifariam et ad rectos angulos secet, centrum
circuli est in secante (IlI. 1. Con); erit in HK cen-

æ

f PROPOSITIÛ 1X.O.bs. Haec propositio faciilime consequitur ex 11157.
Cor. vel generalius etiam, nulla positianis panai intn circu-
culum mentione faon, ope 11L 8.» Obs. 2, Cor. in , ut malin
alia demonstratioue opus foret. Argue ira Borellius rem excpe- t
dit (Euclid. restitut. 1658: p. 72.). Caeterum debebat in de-
monstratione priera hic allata, si omnia iusta rigore persequi I
velîs, distingui is casas, quo rectarum .411, BP (Fig. 215.)
altcrutra par punctum 4 trairait. Et, quum praeteren in hac
demonstraliOne samatur, quad apud Euclidem [raque inter axio-
mata deprehendimus, nec alias demaristratum videmus (quo.
amen etism utituf in demonstratiane priera Prop. 10.) dans
rectas nannisi unum punctum commune habere, suspicari
forte liceat, spuriam esse, quae primo loco habetur, deman-
strationem. Editarum nonnulli priorem, nannulli. posterio-
rgn demanstrarionem animant. Pn’orem omittunt Tacquet,
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reculant? ABI’aÛuÂo’v. Jwi ni mini dû mi à!) ci:

911 fiat) sa névrçov s06 JET minier). Karl oüâèv
frayas! mwôv é’xovaw ai 11K 61.1 «Matou, fi «sa J

tiqueur sa J dans amnios! «5’71qu étui 1017 JET
soûlon n’Ealv aigu ÀÜUÂW, nui 103 55179.

AJJJZZ.
Küulov yole son? JET sibiqu u empans! évade

16 J, aïno Lu 7017 J ngôc a» JET minier! nougatine- a
zwanze! azalea; a? 6150 i’om w’ôcîaz, si JJ, JE, JP-

Âëyw ou sa 1.79.9» amusies! sa J ashram! 607i 760

JET miniez). ’
’ Mo) 7029, aux si) (www, gava; sa E, Mal 59th

Çwxô’eîoa si JE 843100); ëni sa Z, H amnios, f
ZH aigu «immergés éon ses? 1413T minou. ’Ensi

047v miniez! s01) JET 571i mis ZH (immigrât) 60.7]-
suai sa amusies! sa J, a mi éon uëwgovirvoô minier),

perlas" (Lès! mon àJH, ,uelÇmI de a; un JF
mais JB, fi de JB wis- JA. ’AMoÏ au) ion, Brise
émiai oïdüwzor «in déçu sa E uéwgov ËG’UÏ vos?

Rob. Simsan., Playfair., ponctionna Campanus, Ambros.
Rhodius, Orontius Fineus, Candalla, Giordana de Bitonto,
Fournier, Hauff in Vers. German. Austin. manet, proposi-
tianem 9. adea facile deduci e septima, ut naredi vix posait,
Euclidem id non animadvertisse. Receutiores quasdarn
geometras reapse iu posteriore 9. demoustratione, quae priori
omnino praeferenda videatur, usas esse 7. At quum Euclides
ipse, ad quem .nempe priorem dempnstrationem 9. referendam
punit, 7. maque hic, ucque alibi unguam utatur, nec 8. ullus
usus sit apud Euclidem, quam praeterea theoria circuli etiam
sine 7. et 8. perfectus esse yideatur, quaad raclas ad circulium
ductas propasitiOnibus HI. 14. HI. 15,111. 35. et HI.
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tram circuli JET. Ex esdemzratione et in 9.4 est,
centrumt circuli JET. Et nullum aliud commune
habent rectae HK, 911 quam punctum J; circuli
JET Runctum igitur J centrum est. Si igiturlcir-

culi etc. VA L I T E a: (Fig. 216.)
lutta enim -circulum JBT sumatur aliquod pun-

ctum J, a J autem in JET circulum cariant plures
quam duae rectae aequalos, JJ, JB, JT ; dico sum-
ptum punctum J centrum esse circuli JET.

Non, enim, sed si fieri possit, oit E, et iuncta
JE produaatur in punqta Z, H; ergo ZH diameter
est circuli JET. Quaniam igitur in diametro ZH
circuli JBI’ sumptum est aliquod punctum J, quad
non est centrum icirculi, maxima quidem erit lJÏ-II,
maior veto JT quam JE, et JB quam JJ (HI. 7.).
Sed et aequalîs, quad fieri ’nequit; non "est igi-tur E

cenuum circuli JBT. Similiter autem ostendemus,

7. et 8. serins saltîm inventum eius auctaris videri, qui pro-
positionis 9. demonstrationem posteriorem laddiderit. Obiici
quidem passe ,â in Theodosii Sphaericis adhiberi lias proposi-
tiones, et similia nonnulla de sphaeris demanstrari, et quam
Theodosium tribus fare seculis post Euclidem vixisse parhi-
beant, ab i110 quippe ab auctorisi elementorum aèvo nimis
alieno non addisci passe, guaenam ab initia huius operis.
forma fuerir. Quae.quamvis satis speciose dicta sint, pro
certis tamoul et indubitatis sumi passe 11011 videnturtquum
nondum evictum sir, posteriorem Prap. 9. demonstrationem
non esse Euclidis, et propasitianes 7. et 8., si non ad da-
monstrandas propasitiones sequentes, cette tamen ad ploniarom
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minium. iOpoioJç do) dleopw, (in aride 62Mo et whist

. 1011 J’ ni J dans censier zévaeov sari 1017 JET
adulez).

11 .P O J 2 I 2 Ë.
Kendo: minier! a.) même; narra? * valsions (musico a)

6150. ï i ’ -
EL’ yole duvetée, mincie; 6 JET minier mir JEZ

usurière) nard relaiera amuïe; a; deo , roi E, H, 61)
ml âmçwzâsîom ai E9, EH (fixa reméoôœoa’y zone?

soi K, J (mueîw ami oint; maïa! K, J couic E0, EH
n96; 691902; châtiera a2 KT, JM dnâzûœoav ënl

7d J, E amusie. , ’ .’Enel 061i à! adule) se? JET süâsïoî «ne ai JT

wôeîa’v avec n)!» E9 dalla nul 91969 6949029 semai,
375i mis JT d’au ëoü ni us’wçov un? JET miniez).
1100.47, ênsi à! minât,» T9; (215197 197 JET eüâsîoï mg si

NE afiôaîdv’ mW! mir EH luxa nul, ngôg 690d;
zappez, êni mis NE d’au fui aérages! 501i r06 JET
alexine. ’Edat’fihy sa ami 57:2 flic JT, Mal me,
«rôdèv ougfioillovew ai JT, NE 6606m; cahiers

1) Editio Parisiensil, nulle. exhibita Cod. aucwritate, ad
exem .lum tamen ’ed. Basil. panit B, H, Z, 9. At, quam
actent endum cit, ne tria quidam puncta duabus cireulis passe
esse communia, restituendam emnino putavimus lectianem

cd. 0x0": i I taccuratioreinque circuli theoriam omnino patinera videmtur,
cuius rai exempla adam; infra ad Prop. 11. videbimus.

i PROPOSITIO x.
Huius quoque propasiLianis, que, generslius adhuc ita

exprimi, et eadem ratione demoustrari parent: circulas cum
salie circula non plates quam .duo panera communia habens
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neque aliud praeter J; ergo punctum .4 centrumeest

circuli A3115 I  
PROPOSITIO x.. (Fig.217.)

Circulus circulum non aecat in pluribus punctîl

quam duob’us. ’Si enim fieri potest, circulas ABT circulum JEZ
secet in pluribus punais quam duobus, B a,11, 9,
et iunctae .39, EH bifariam secentur in punctis K
A (I. 10.); et ab ipsis K, A ipsis B9, EH ad re-

* ctos angulos ductae KF, AM (I. Il.) producantur in

puncta A , E. ’
Quoniam igitur in circula JET recta aliqua 11T V

rectam aliquam Be .bifariam et ad rectos secat, in
.241.v erit cenuum circuli JET (1H. 1. Cor. 1.). Rur-
ausv, quoniam in eodem circulo .ABP’ recta aliqua NE:

rectam aliquam bifariam et ad rectos secat, in
NE centrum est circuli ABF (IIIÎI. Cpt. Osten-
sum .autem ipsum esse et in AF, et in nullo puncto
conveniunt rectae A]1 , N5 inter se praetertjuam in

potest (in quo enunciato illud adam continetur, circula! so-
iùvicem contingentes cette n0n plpra quam duo puncta com-
munia habens) in textu graeco duae aunt demonstrationes. In
prime illud desiderafi possit, quad non satis neurale demon-
stratum ait, recta: , quae in punais bisectionit remis ex hyp.
attique circulq inscriptia ad angulos rectos dueantur, nibi in-
vicem-in puncto aliquo et quidam unico occurrere, qùi de-
fectus tamen facile expleri potes: ope I. Ax. 11. et I. Ax. 10.
a et I. Ax. 12. Demonszratio Posterior samit sine ration, ,
Punètum, quad pro centra unius circuli eumtum fait, une
intra altatum circulum. Neque 11men necesu est hoc talure,

I



                                                                     

300 ILEMEN’IORUM
q; buna; 16 0’ ’56 O 079d (musical 154’190? écu! un?

ART minou.  O,uot’wg 01,3 Jetçonsv, au ml en?
JEZ 201510.01; us’wgov in) 16 *O’ 6150 59a mâcha»

zeyvôwœv dlloy’lo’ug, raïa; JET, JEZ, c6 1min;
in; us’wqov 16 0, 57159 écria! dôüwwvov. 015:: 0790:

1115x109, and fui éëæig.

  A A A 12 2.
Kzîxloç 7039 ndlw 6 .4131" 441540.01! 164! JEZ

amena autrui nimbait» amusie: a; (Mo, ce? B, Il, Z,
Mai animât» 76 us’wçov mû ABF 313x101) a; K,
nui ênsÇuîzôwoav ai KB, KH, KZ.

’Enei 01h! xüzlo’v rot? JEZ eümwt’ ru (musical

ëwzôg, T6 K, and dm; un? K flgôç 161i JEZ adulai!
ngogvzetnzw’xaoz uhlans i; Mo aüâaïm ïoou, ai K3,

KZ, KH’ 16 K 0790: (minicar xëwçov 801i me? JEZ
zünlo’v. "Eau 6è and 1017 ABF züzlov ue’wgov 16

K’ 3150 d’en: 5:15:4le weltvôalzaiv LÉÂÂ’rflon 16 min;

m’wgcw 501i 16 K, anse dâ’u’voz’tov. 06x d’en; mi.

«les, au). 1L5 5’569.

si praemissis propositionibua HI. 7. 1H. 8. et ce, que Oba.
2. ad 1U. 8. confinant; propœizionem HI. 9.Vgenernliuseex.
primaà de PllnCtO quocunque etiam non inlra cireulum posito.

Argue in propositiones HI. 7. lII. 8. et III. 8. Obs. 2. ne-
oesauiae forent ad demonstrationem posteriorcm HI. proposi-
sitionis ’10..perficiçndam. Etiam hic alü editpres omittunt de-

monslntionem priorem v. c. Orontius Fineus, Borellius, Tac-
quet, Coëtsiua, Giordano da Bimnto, Foùmier, Rob. Sûr-18011.,

Playfair., ahi posteriorem, v. c. Campanus, Candalla, Tu-  
ulea, Ambros. Rhodium, Hanff deuuche Ueberselz., Lorenz
deutsche Uebersetz. ôte Ausg. 1809. Caeterum segmentât: ad-
hucex hac propositions et maxime ex demonstratione priera
petficiendn une ut diximua, corollaria deu’vari poum:



                                                                     

l

LIBER TERTIUS. 301
,0,- ergo O punctum celitrum est circuliJBI’. St.
militer autem ostendemus, et circuli JEZ dentrum
esse O; duorum igitur circulorum sese secantium
JET, JEZ, idem erit céritrutn O, oued fieri me i
quit (HI. 5.). Circulus igitur non etc.

l

,A L 1 T E n; (Fig. 218.3

Circuius enim rursus ABT circulum JEZ secet
in pluribus punctis quam duobus, B, H, Z, etlsu-
matur centrum circuli JET. K, et iungantur KB,
KH, KZ.
n I Quoniam igitur intra circulum JEZ surhptum est
aliquod punctum K , et a K- in circulum JEZ inci.
duntplures 4quam duae rectae aequales; KB, KZ, t
KH; ergo punctum K centmm est circuli [JEZ (1H.
9.). Est autem K et circuli ABF’ centrum; duorum
igitur circulorum sese secantiuin idem centrum est K,
quod fieri nequit (HI. 5.). Non igitur circulus etc.

l

Cor. 1. Per tria puncta non in eadem recta posita ciron.
lus describi potest, invento nempe illius centro eadem, qua
PriOT demonstratio utitur, ratione, et tribus itague Punctis
datis omnimode determinatur circulus , qui pet en transit.

Cor. 2. Recta, que duo puncra; quibus duo circuli se
aecant, iungit, mon par utriusque circuli centrum transit, Ve!
non est utriusque circuli diameter. Quodsi xenim esse: dia-
meterl utriusque circuli, vel idem centrum eSSet unique cira
culo, quod fieri naquit (HI. 5.) val recta luce in duobus putt-
ode bieecàretur, quad pariter fieri nonl patent (I. Ax. 9.) Cf.

Pfleiderer. x i-d Cor. 5. Quae rectam puncta intersectionis. circulornm se
incantium inngmtem, sive luce pet centrum uniue cil:an

u
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11120 TAEIZ té.

1’EtzË’v duo noulet ètpdn’twwuz 0:7.qule Ethnie , and

W07; admît! tu? n’aimez, 9; 3911 tu? ue’wga mitait!

êntçsvywpe’in; nitrata êz’fiaMopémy En! niai auverpin

nuaient rait! ulinlwv. Iduo 7&9 11550.01 ni ART, AAE êqzanrëoâmaav 1)
dlhflwv ëwôg narrai t6 A impact, ami EÜJÎÇJÜU) 1017

p2.» JET miniez) uæ’wgov 16 Z, 1017 6è AAE tu; If
læ’yœ (in ri dnô rot? H ëni ni Z êmÇwyvvpæ’m] mî-

0eia êxflullope’m] t’ai ’tô A (513116101! nacarat.

i) inpunre’oôwmv e Cod. a. ponit Peyrnrdus m sim Iici
Èntlaôwaav, quad est in edd. Oxon. et Basil. C i. quae ’ .-
mua ad Def. 2. huius libri.

triment, rive non, bifariam secat recta, eique ad angulos te.
mon insistit. pet centra duorum circulorum transit, et vice
versa. Cf. Pfieiderer.

Cor. 4. Distantia centromm duorum circulotum, qui se
internant, minot est summn radiomm corum (I. 20.); et
quad pariter ex I. 20. consequitur, si radii iuaequales sint,
distamia senti-arum maior est differentia radiorum eorum: et
i: radius, qui altero maior est,.minor est rumina alterius
radii et distautiae cenhiorum. Semper nempe àiangulum effiçi
fichet inter utmmque centrum et punctum eectionis circule.

l’un. Cf. Pfleiderer. t
pnoposrrto xr.

Obn. i. In huius profositionisœnunciatione distinctin
dicoudum erat, que senau vox 32,80:wa suinta ait. 111ml
tempe volebat auctor, ut e demonstratione attaque pater, le.
cum, que centra utriusque circuli iconiungit, producteur ad.
mm partent , ad quam en centrum circuli interion’s, in conne-
tum, val ppm" in illud ipsum punctum cadence, in que duo
cireuli ne contingent sumabantur. Han demain rations, mu.



                                                                     

i l min TIRTIUS. i 308
PROPOSITIO XI. (Fig.219.)

Si duo circuli Sese intus contingent, et surnomm-
connu centra, recta rentra connu coniungens producta
il! maximum contactumlcadet.

Duos enim circuli JET, AIE sese cantingant
inule in puncto A, et sumatur circnli quidem ABP

V centrum Z , circuli tintent AzIE centrum H ’; dico
rectam ab H ad Z ductam, si producatur in ponctu’m

A cadere. . . I

ratina sensuyenunciati determinato, pater, ont in figura pun-
ctum H centrurn nempe circuli minoris vol interîoris sumtum

si: ex ce parte puncti Z centri circuli maioris, val alterum
Comprehendentis, e que surit puncta 4’, 9, in quibusrecta
ZH circulas in demonstralione sceau minium. Dixi, uuum
Icirculorum necessauio nltemm comprehendere, adeoque maio-
rem esse alteroy Quamvis enim in iis , quae ad III. 5. Der.
observant sont, duos circulas intus se in puncto aliquo con-
tingere dixerimus! si en saltim putiets imine circuli, qnae isti
puncto proxima sunt, ex utraque parte posita sint intra alte-
rumpirculum (adeoque est putiets slterius circuli, quae isti
pluma prostitua sunt , ex utraque parte basin sint extra altea
tain) ex iis tamen, quae bactenus demanstrata surit, colligera
ism licebit, unum eorum circulorum necesssrio integrum
intrs alterum positum esse. Quodsi enim imaginari velis, I
duos circulas intus se in panera aliquot contingentes, quorum
terrien neuter intra alterum comprchendarur, necesnrio il.
cuius puncta puncto ,4 proxima intra alterum posita sint,
extra hunc exire, et deinde pet: aliud eius punctum, Yel pet.

. idem punctum iterum intra eirculum redire debeœt. At, si
sumere velis, passe esse (Fig. 220.) circulum ABAT, qui
alterum ABFE intus contingkt, et in B extra hune exeat
versus J, in F veto inn’a cum redent, duo hi ciron]! plus

l
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Mi; j’aie, (il): si deazôv, mutera) (Je a; ZHG,

osai êvreës’üxâwouv ai AZ, AH. ’
’Enei Mia! ai AH, HZ 177g" Z14 ’ÇOÜŒ’ èbe; aïs

Z0, (fin; 7129 ZA 797 Z0, vivrai niangon 7039
’ d’amie 1) peignais; sial, zanni âœygfiaâw fi ZH’

Mimi (29a AH Minis vifs H6 peigna! êou’v. "Ian
(il; AH JH’ ami ri HA d’au Œ’IÏQ H9 peignit!

502w, 6.021er flic Mettons, au... Écrit! dama:
mon 013:: dans a; émir un? Z Èni e611 .ËmÇevyvvpe’my

matît» émus mais murai 16 A ovvacptig astrakan à;
0:61th d’eau. ’Eoiv d’au duo miniez ami roi ibis.

111111122.
’AMcÊ d’à murène (zig 1; HZF, mi ënflsfiltiaôm

ên’ niâmes 7; HZI fini t6 9 amadou, rai Magni-

phonon! ai AH, dz.

1) Verbe nuois incluse, quae Peyrardus cum Cad. le
omittit, ex edd. Basil. et Oxon. restituimus.J ’

quem duo puncta cOmmunia lubebunt, quad fieri naquit,»ut
in Obs. ad 1H. 10. manuimus. Sin autem imaginai un. ’
circulum .413le (Fig. 221;), qui alter-nm 48E intus con-
tingat, et tamen extra cum in puncto B egredintur, par idem
puntum B autem intra illum regrediatur, necessario ille.no-

’ diformis erit, et e duabus figuris vol gy’ris, una .48, alter:
Bd undequaque clausis, et in puncto B cohaerentibus consu-
ait, in quarumialtera v. g. in JE centrurn circuli P positum
erit. Ex centra F ducatur ad punctum sliquod Z alterius
gyri recta r2, que, quum necessario e gym, AB exire de-
bent, hune recelait in puncto aliquo 6 (I. Ax.. 13.), eruutquo
nm 19 quam 12 radiiy circuli, edeoque 19:12 (Def. I.
15.) pas huque sequalis toti, quad est absurdum. Quum
igitur circulas, qui slterum inti» contingit, et cujus inique
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Non I enim , sed si fieri potest, cadet ut Z110, et

iunganmr ÂZ, AH ’Quoniam igitur AH, HZ recta Z11 (I. 20.), hoc
est recta Z9 maioree surit (est enim ZAaequalis Z9,
ambae quippe ex eodem centra), communis auferatur
ZH; reliqua igitur AH reliqua HO maior est. Est
autem AH aequalis AH; HJ igitur ipse HO maior
est, minor maiore,i quad fieri naquit. Non igitur a
Z ad H ducta recta extr contactum A cadet. Ergo
in cantactum cadet. Si ’igitur duo circuli etc.

l AL I T.E n.
Sed cadet ut HZF, et producatur in, directum

l HFZ ad punctum G, et iungantur AH, AZ.

putiets contactui proxima intra buna continentur, nulle sui
parte extra buna egredi vel cum secare passif, consequitur,
illum circulois: promus ab hoc comprehendi, vel integrum
intra eum situm esse, adeaque minorem esse circula compre-
hendente. Unde et’ radius circuli compreliensi miner erit
radio cireuli comprehendentie. (Vid. Obs. ad III. 1. Def,
sub finem.) Et illum quidam, qui e duobus se invicem con-
singendbus circulis radium minorem habet, illi1"u contingere,
salterum; qui radium maiorem habet, cantingi dicimus. Bis
praemissis, que ad omnes scrupules penitus eximendôs ne-
cessaris visa surit, reliqua etiam plenius et accuratius ita ex-’
pedientur. Si duo .circuli ABI’, AIE (fig. 222.) se intus
eontingant in puncta A (adeaque ex HI. 6. centra corum di-

- vous ;sint), recta, que centra utriusque circuli coniungit
producta ad esm pattern, ad quam est centrum eirculi inte-
rioris, in illud ipsum punctum A cadet, in quo duo illi cir-
cuit se contingunt. Sil: enim H ceutrum circuli interâoris

1
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’Emi 017v ai ïAH, HZ paiëovç eiai fig A2;

«7.203 ZA il»; Sari api ZF, To171. son t’ai-Z9,-
uowo) dmygty’oôw’ a; ZH’ 2mm) d’au si AH latmîç

11]; H9 pâton) ËO’Ti’l! , roüt’ ê’orw HA tifs H6,

a] flânant Œ’IÎQ’IUÆIIÇO’VOÇ, 55mg émia! ddtlvutow. t’0-

yot’wç, mît! ênôg 1; uni flthO’Ü tri uéwpov un? fiel:-

è’ovag 111330.00 , deiëopw r6 mini chorion

IIP o TA 212 fi;
’Eoiv d’un miniez. êtpa’nrmmat 1) oilhilœil évadé,

a; t’ai ni 44511191», miroit! êntà’svflte’vfl aident du)? mi:

inarffiç titillerai.

1) Êçd’îrfml’ïul. e Cod. a. ponit l’eyrardui ra simplici

datura", quad est in edd. Oxpn. et Baril. Cf. il. 11.Propa

(minorais) , Z centrum circuli exterioris vel meioris; lem , si
ptûtctum contactas A non ait in recta ZH ultra H produota,
erit au! in recta ZII ultra Z producta,’ aut extra rectam 2H.
Sit l) si .fieri potest, punctum A in recta ZH ultra centrum
circuli imaioris Z producta, eritque 114:112-4-24, adebque
11A) 211. At ex ,bypoth. Z est centrum lcirculi maioris, vol
(vid. Obs. ad HI. 1. Def.) est ZAZHA. Absurdum igitur
esr, esse simul HAZZA. Sit 2) punctum A extra rectum ZH
positum. Recta ZH ultra H producta necessario cum attaque
circnlo conveniet (I. Ax. 15.). Conveniet autem cum utroque
circulo vel in puncto unique communi, vel in duobus diyersis
punais. Convcniat a) si fieri potest (Fig. 225.) in puncto 9
unique circula communi, ductisque ad punctum contactusA
rectis HA, 2.4, constituetur triangulum HAZ, in quo AH
-I-HZ)ZA (I. 20.) i. e. )Z9 (I. Def. 15.), adeoque, demta
comm’uni 2H, AH)H9. At etiam AîïzIIQ (LDef. 15.),
quad est absurdum. Conveniat la) recta Z11 cum circula exa
teriore in puncto 0 (F ig. 219.) cum circula interiore in panera
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Quoniam, igitur AH , HZ maiores issant ipsa AZ

(I. 20.), Se’d ZA acqualis est ZF, hoc est ipsi Z9,
"communia auferatur ; relique igitur AH reliquat
HO maior est, hoc est HA ipsa H9, minor matière, .
quad fieri naquit. Similiter, et si extra. circ’ulum par;
vum sit ceutrutn maioris circuli, ostendernus idem ab;
surdum sequi.

7P ’11 ’0 P 0 ’s I T 1 o x11. (Fig. 225.)

Si duo tircùli Scse extra contingant, recta Centrà
ipsorum coniungens par cantactum transibit.

A, et evincetlir alterutra earuin demonstràtionum ,L que suai
apnd Euclidem, id fieri non passe. (Haec autem consequentia
non valeret , nisi ante ostensum fixerait, circulas se incas cou-
tingentes non simul se invicem secare passe vel.puuctum 9
non intra Circulum- minorem esse passe.) Nequaquam igitu’r
punctum A extra rectam ZII, nec in ipse recta 2H ex ca ltuius
rectae parte esse potest, que ultra punctum Z producta est:
flaque (quam centra Z, H inlrs suas quod’que circulas, adeoque
ponctum A , in circumferentia quippe circulorum positum, nec
in ipse ZH inter liaec parlota situm esse possît), erit necessal’io

in recta ZH ultra H centrum circuli interioris profilions, vel-,
quad codent redit, .puncta Z, Il, A centra nempe et punctum
contactus in adam recta, et quidem ’eo, quo nominavimus;
ordine posita erunt. Aliam cnsus 2. b. demanstratianem ex Il];
7. derivatam liabent Peletatius, Billingsley, Borellius, Henrion.
Alia porro, quam Coëtsius liabet, demo’nstratio, dubito ad
effiaiat id, quad probandum era’t.

Cor. Et quam recta ZH n’encèsario ex ’utraque parte pro;

dicta circulas secpt Ù. Ax. 15.), neutrufn aiitem in pluübns
quam duobus punctis secare possit (HI. 2.- Cor. 1.) ex ea parte;
que ultra Il producitur, iu une tantum panna A ces senti
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Polerit.  quum igitur punctum êontactlu duorum circulorum
mm: le conungentrum positum si: in recta centra coran! con-
iungeme , que ultra centrum circuli interioris producta circulis
occun’it, fila autem cocufiera circulis ci: hac parte non niai in

une puncLo possit, circuli, qui se intna contingunt, non nisi
in uno puncto se comingent. Et quum cil-euh, qui se intus in
puncto clique contingunt, nec in alio puncto se sceau possint,
ut supra vidimus, generalius adhuc dici potest, cos mon niai.
unum .Puuctum commune babere. (Est haec pars propositionis
111.13. facile in stabilienda, guamvis generaliusexpressa).

O ba. 2. Ex hac propositione, adiectoque corollerio im-
mediate haec etiam oins eonversa sequitur: si duo circuli se
invicem inzus contingunt, recta ex centre unius circuli ad
punctum contactas (1qu pet centrum alterius qdoque transit.
(Est hala Pappi Lemm. V. ad Apollon. de Taction vel Collect.
Malheur]. L. [VIL Prop. C. Babel: eam quoque Coëtsius in

80h01. ad HI. 11.) l l
Obs. 3. Alia porto bains propositionis conversa boum

habet: nempe, si duo circuli punctum aliquod A (Fig. 224.)
’commune habeant, sintque radii corum ad punctum A vergen-
tes in endem recta, ex eadem parte puncti filins communia po-
siti: circuli in puncto i310 communi intus se contingent. Sinc
enim ’centrak duorum circulorum H, Z, quae non coincîdent

(III. 6. Obs.), sitque Z, punctum a puncto A remotius. Ex
puncto Z ad punctum aliquod d circuli radio H4 descxipti du-
cat-tuf recta Zd, el’itque luce recta minot recta Z11 (HI. 7. HI. 8.

et Obs. 2. ad Il]. 8.), adeogue ex Def. 15. Panama d situm
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Duo enim circuli ABF, AJE sese contingant

extra in puncto A, et sumatur circuli quidem ABP
centrum Z, circuli vero AAE centrum H; dico re-
ctam a Z ad H ductam per contactant A transire.

Si enim non, cadat, si fieri potest, ut ZFAH, et,

iunganlur ZA, AH ’
erit inti-a circulum centre Z, radio 21 descriptum. Idem de-
nionstrabitur de puncto qnocunque circuli radio HA descripti
ex alterutra pane rectae Z, A sumto. Itaque duo isti circuli in
puncto A se intus contingent (Obs. ad HI. 3. nr. d.). (Est
hoc Pappi Lemm. VI. in Apollon. de Taction. vel Collect.
Mathem. L. Vil. Prop. c1.)

Cor. Hinc pater ratio «lêscribendorum circuiornm, qui
se invicemZintra contingant, et manifestum est, distantiam
cenn’orum in iis aequaiem case differentia radiorum comm , et

vice versa.

PROPOSITIO XI].
Obs. 1. In circuiis etiam, qui se extra contingunt (cf.

Obs. ad 1H. 5. Def. nr. b. c.) similipiane ratione ac in pro-l
positione praecedente demonstrabitur, cos se invicem nusquam
secaIe poste, Ve! utrumque integrum extra alterum positum
esse. üDeinde, si in puncto A se extra contingant, punctum
A necessario positum erit in ipsa recta , quae centra utriusque
circuii (quae quum uterque’ circnins integer extra alterum sic,

cette diverse orant) caninngit. Si enim punctum oontaegus
A non ,poaitum sit in ipsa hac recta, erit val in recta utrum-
que centrum iuugentc ultra alterutrum centrum producta, vel
extra. eam. , Sit 1) si fieri potest (Fig. 226.) punctum A in
recta, que cenlrum Z unius circuli (primum vocabimus) ac
centrum H alterius circuli (secundum appeiiabimus) coniungit,
ultra secundum v. g. centrum H producta. At, quumi uterqué
circulas integer extra alterum poaitus ait, recta 2H, antequam
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secundurn circulum intime possit, (primant circulum accolait
puncto aliquo F (I. Ax. 13.), adeoque erit ZP radius lutinai
cireuli. At ex hypnthcsi endem recta ZH producta in A oct.
culait puncto unique circula communi , adcoque criant .24 est. I
radius primi circuli. Erit itague ZF:ZA Def. 15.) parsi
toti, quod est. absurdum. Punctum itague A non sium: essq
potest in recta ZIIlultta Il producta. Eodemque mode ostenq
ditur, non essejpuuctum Contactus A in recta ZIi ultra Z on:
ducta.  Sit deinde 2) si fieri potest. punctum contactais A
extra rectam ZII, rectaque ZH vol attique circulo in godan!
puncto 9,, vel uni quidam in puncto P, alteri in puncto
occurret. Occurrat i) si fieri; POISSE; utrique cit-colo (Fig.
227.) in puncto, 9, ductisque ad punctum contactas A remis.-
ZA, HA, constituetur triangulum Z1411. in quo Lift-HA)

. 211 (I. 20.). A: ZA:Z9, et 11,1;119 (I. Def. 15.) huque
294-H9:.z44-H.4. i. e. ZH:ZA-l-HA q. e. a. Qccurifat
deinde b) recta (Fig. 225.) circule in 1’; alteri in 4.
et «tendent, ut apud Euclidem, etiam hoc lien: non page.
Quutn igitulg punctnna contactas naque extra agaçant. 2H, itague
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’IQuOnîam igitur Z punctum centrum est circuli

JET, aequalis est ZA ipsi ZF (I. Def. 15.). En"
"sus, quoniam H punçtum centrum est circuli 144E,
aequalis’ est’ AH ipsi Hz] (I. Def. 15.). Ostensaveet
gluten; ZA’ ipsi ZF a-equalis; rectae igitur ZA, AH
mais ZF, AH aequales sunt; quare tata ZH ipsîs
Z1, AH maior est. ’Sed et miner (I. 20.), quad
fieri lnequit. Non igitur recta a Z ad H ducta pet
contactum. A nOn transibit; per ipsum igîtur. Si igi-
-tur duo circuli etc.

p 11 o p o s I T 1 o xm. (Fig. 229.)
Circuius circulum non contingit in pluribus punctis

quam intime, sive intus contingat, sive extra.

in ipse ultra alterutrum centrum producta, nec (ut ex I. 15.
nef. patet) in alterutro punctorum Z, H situm esse posait,
erit necessario inter puncta Z et Il intermedium, vel , quad
«idem redit, centra Z, H et ponctuai contactus A hoc or-
dine: Z, 4, H se invicem subsequentur. Caeterum Campa-
nus et Peletarius hanc propôsitionem cum praecedente aimuf
alto codemque enunciato effetunt, et casas 2. b. aliam adhuo
en; 1H. 8. derivatam demonstrationem habent Peletarius , Bil-
lingsley , Borellius , Henrion.

Cor. 1. Et, quam recta Z11 necessario ex utraque parte
Producta alterutrumvcirculium secet (l. Ax. 15.), neutrum au-
tout in Ipluribus , quam duobus punais secare poèsit (HI. 2.
Cpt. 1.), inter puncta Z et Il utrumque in une (111mm pinot.)
.4 secare posent. Circuli iraque se extra contingentes non
niai in uno pnncto se centingent, et, quam nec in alio puncto
se eecare possintI unum tantum punctum commune habebuut.
(En haec parsîaltera 1H. 15. Prop. geliet’alius expressa.)

C or. 2. si duo circuli punctum .aliqnod Commune lu-
beant, quod non ait in recta centra coron] iungeme ipse au:
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1) Hic quoque e Cod. a. Peyru-d. onit 397411113060) ’pro
simplici 051116an edd. Oxon. et Bâsil. aeterum figuram huit:
pr0posivioni adiunximus, qualis fers est in editioue Basileensi,
gantai Graeco melius relpondentem, quam que vulgo ha-

etur.
i

l

producta, circuli hi in isto puncto se invicem sccabunt. Si
enim se vinvicem non secent, se contingent. Atqui contingero
le non passant (HI. 11. vel HI. 12.), ergo secabunt.

Cor. 5. Duo itague eirculi, in quibus distancia centro-
rum minor’ est somma radiorum, et su radii inaequales sint,
maior differentia radiorum, seiinvicem. secant. Tum nempe
(I. 22.) e .duobus radiis et recta, quae centrôrum distantiam
exprimit, triangulum constitui pateritrin quo itaque puncttun,
in quo radii se inrersecant, non erit in recta centra iungente,
unde res consequiturex Cota praecedente.

Cor. 4.. Duo circuli, qui in duobus punctis sibi occur-
runt, se invicem secant. Contingere enim se non passant
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Si enim fieri potest, circulas ABAT circulum

EBZA contingat primum intus in pluribus punctis

quam in uno ,p in B , A. i
Et sumatur ipsius quidem circuli ABAT centrum

H (HI. 1.); ipsius sutem EBZA, centrum. 9.
Resta igitur ab H ducta ad G in puncta B , A

cadet (1H. 11.). Cadet ut BHQA. Et quoniam faun- n
ctumyH centrum est circuli ABAF, aequaIis est EH
ipsi HA (I. Def. 15.); maior igitur EH ipsa 9A;
ergo -multo maior B9 ipsa 9A. Rursus; quoniam
punctum 9 centrum est circuli EBZA, aequalis est
Be ipsi 6A (I. Def. 15.) Ostensa est autem ipse et
malta maior, quad fieri acquit; non igitur circulus
circulum contingit intus in pluribus punctis quam in

uno. 7*(Cor. ad Obs. 1. HI. 11. et Cor. 1. ad Obs. 1. 117.712). Cf.
Qfleiderer.

Olbs. 2. Ex hac proposition, adiectoque Cor. 1. imme-
diaté etiam hase oins conversa sequitur: si duo circuli se invi- i
com extra contingunt, recta ex centra unius ad punctum con-
tactas .ducta , si prodncatnr ultra contacta: pmctum, pet cen-
tium alterius quoque transit.» (Est hase Pappi Lemm. 1H. in
Apollon. de Taction. vol Coll..Math. L. VIL Pr. XCVIH.)

Obs. 5. Et lutins propositionis alia quoque conversa lo-
cum habet. Nempe, si duo circuli punctum aliquod-A com-
mune habeaut, sintque radii cor-nm ad hoc punctum vergentes
in eadem recta, e divers-i3 puncti illius commuais partibus
positi: circuli in puncto isto pcommuni extra se contingent.
Sil: enim (F ig. 228.) unius circuli diameter A!) se centrum H,
alterius diametet Al’, centrumque Z: Quum igitlu: ex llyp. Z
situm si: in diametro Bd producta, erit (Obs: ad HI. 2.) pun-
otum Z extra circulum A11 Unde simili rations), ac in Obs. 5.
ad propositionem praccedentem ex HI. 8. .demonstrstur, reculs
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JE, TE.

. exlpuncto Z ex attaque parte panai A ductas ad puncta que,
cunquq circuli AB maiores esse recta Z4, adeoque puhcta quaeq
cangue circuli AB ex utraquev Parte puncti A site eue extra
circulqm AI". Bodem promus mode ostendetur, puncta quae-
unique circuli AI’ ex1utraque .parte puncti A site: esse extra
circulnm JE. Circuli itague in puncto 41 extra se contin-
gent (Obs. ad’ 111, a Def, tu. c.). Est hgeç’propanitio. PapPi
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Dico etiam neque extra. Si enim fieri’pote’st, cit-

culus AF K Éirculum ABF A [continget extra inlplug
ribus punctîs quam in mm, in A, T, et iungatur AH

Quonîam igitur in circumferentüs circulorum ABAIT,l

LAT K sumpta sunt duo quaelibet puncta, A, Î, recta
haec puncta coniungens intra uttumque-cadet (HI. 2.)..
Eadem autem intra circulum quidam ABAP’cadit,
et extra circulum AT K (HI. DeF. 3.), quodest abattu A
dam. Non igitur circulus circulum contingit extra in.
pluribus punctis qùam in uno. Ostensum est alitent
maque intus. Circulus igitur etc,

P R 0 P 0 s I T I o exxv. (Fig, 230.)
In circula aequales rectae aequaliter distant a centra,

et quae aequaliter. distant a centra aequales inter se

sunt, I tSit circulqs ABAT, et in eo aequales rectale sint
AB, TA; dico ipsas aequalitetf distare a centra,

Sumatur enim centrum circuli ABAT (HI. 1.), et .
sit E, et ab «E ad AB, T A tperpendiculares (incanta;
EZ, EH (I. 12.), et iungantur AE, TE.

Lemm, 1V, in Apollon. de Taction. vel Collect. Mathemg I4E
VU, Prop. XCIX.)

Cor, Hinc pater. ratio describendorum circulotum , qui se
extra contingunt, et mauifestum est, distautiam centromm
in illis aequalexn esse summac radiorqu et vice versa:

PROPOSI-TIO XIII.
Huius propositionîs demoustrationem nos quidam in Cor.

v
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ne! HI. il. Obs. î. et HI. 12. dedimu’s. In en, quae in tenu
gra’eco est, nonnulla minus accurate posin esseîvidentur.
Nempe in oins parte prions, in que [de circulis sel-trio est, qui
se intra contingunt, ex 1H. il. adstruitur, rectarn, quae par
centra duorum circulorum transeat, necessario, si duo contactas
puncta sumere velis, par utrumque cornm transît-e; quad tamen

fieri non possit. Verum enim veto in Prop. Il. illud tantum
demonstravit Euclides, ut in Obs. 1. ad 1H. Il. vidimus, re-
ctam 9H, quae pet centra utriusque circuli transit, ultra
centrum H minaris circuli productam in punetum contactas l1?
cadere, eamdem veto ultra centrum 9 muions» éirculi pro-
ductam in alterum, quad hypothetice sumitur, punctum con-

v
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Quorum itague recta aliqua EZ per centrum ducta

rectam aliquam- AB non pet centrant ductam ad re-
ctos angulos secat, et bifariam ipsam eccat (HI. 3.).
Igitur AZ aequalis est .825- ideoque AB ipsius AZ
dupla. Eadem ratione et Il A ipsius PH dupla est,
et est .AB vaequalis ipsi Î A; aequalis igitnr et AZ

v ipsi TE Et quaniam aequalis est AË ipsi ET, ae-
quale est et quadratum ex A.E quadratpl ex ET. Sed
quadrato ex AE aequalia suât quadrata ex AZ, ZE
(I. 47.), rectus enim ad Z angulus; quadrato vero ex:
ET aequalia sunt quadratai ex EH, HF (l. 47.),
rectus enim ad H angulus; quadrata igîtut ex AZ,
ZE aequalia sunt quadratis ex TE, HE, en quibus
quadratum ex AZ aequale est quadrato ex PH , ae-
qualis enim est AZ ipsi TH; reliquumfiigitur quadra-
tum ex ZE reliquo ex EH aequale est, nequalis igi-
gitur ZE ipsi la circula autem aequaliter di-
stare a. centra tectae dicuntur (HI. Def. 4.), quando a
centra ad ipsas perpendiculares ductae aequales sunt;
ergaAB , TA aequaliter distant a centra. x

recrus, niq’uidem Çdterum tale punctum locum habere possît,

ca ere debere, nequnquam fait demonsntatum. Deinde in
Parte pastetiore, ubi de icirculis agitur, qui se extra connin;

gant, ex Il]. Def. 3. samitur, 90mm uttumque integtum
extra alterum situm esse, vel tales circules se invicem non

Xsecare. At, quam lineae curvao cogitai possint, quae quam-
vis se in puncto aligna extra contingent, non tamon in com-
paratae sint , ut neutre alteram etiam ultetius productam secet,
et obiicere quia possit, forte idem etiam in circuli: obtinere
passe, ad eximendum hum:l scrufiulum res vaccuratiusevol-
vendd «me avisa fait, ut in Obs. 1. ad III. Il. et HI. 12.
fecimua. Robert. Simson- adam partis prions", in qua circuli
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intus se contingere lponuntur, aliam liabet demonstrationein,
quae etiam est apud Campanum et Peletariùm, et hue redit.
5,Intlts se cOntingant, si fieri potest, duo circuli in duobus
punais B , A, ductaque L’A intra utrumque circulum cadet
(HI. 2.); igitur in recta .431, qnae rectnm Bd bifariam. et ad
ahgulos rectos secat, erit utriutque circuli centrum (HL 1;
Cor. 1.); ergo AM prodücta in circulbrum contactum Cadet
(HI. 11.), sed ini contactUm non cadet, quad puntta B, A
vsunt extra rectam AN, quad est absurdumalt e- At vero,
qünm 1H. 11., . apnd Euclidemg ut ad cum monuîmus, non
distincte satis A Woluta bit ex .Euclides eius demonstratiohe;
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1.1323 Tnnrtus.- 3.19
I Sed vice Versa aequaliter AB, TA distent a centra,
hoc’est, aequalis sit EZ ipsi EH; dico âeq’ualenà esse

et AB. ipsi TA. rEtenim iisdem canstructis, similiter ostendemus
du’plam esse AB ipsius AZ, et TA ipsius T H; et
quOniam aequalis est AE ipsi TE s aequale est qua;
dratum ex AE quadrato ex TE ;u sed quadrato ex AE
aequàlia Sunt quadrata ex EZ, ZA (I. 47.), quadrato
veto ex TE ghadrata ex EH ç HT; quadrata igitu’r
’ex EZ; Z’A aequalia surit quadratis ex EH 9 H1";

e quibus quadratum ex EZ quadrato ex EH est au
a’equale, aequalis enim EZ ipsi EH; reliquum igitur
quadratutn ex AZ reliquo ex T H est aequale; aequa-
lis igitur Az ipsi PH, et est .43 dupla ipsiusiAZ,
T A veto dupla ipsius T H. Acqualis igitur AB ipsi

TA. In circula igitur etc; i .
PROPOSITIO xv. (Fig.231.)

In circula maxima quidem ;est diameter; aliaruht
veto, .semper propinquior centra remotiore maior est.

U

. tquam etiam Simsons habet; non satis perspicue prodire vides
l tut, praeter contacnis punctum, in quad ex IIl’. 11. recta 4M

incidit , nullum aliud vel in ipse. A111, vel extra illam con-6
tactus pnnctum esse poste. Eaiidem demonstrationem Austin".
docet applicari Pesse, cive de circulis intus sive de circuli: x

I extra se contingentibus sermo sit, dummoda posterions hoc
casa HI. 12. loco Il]. 11; adhibeatur, et, quod minuit vi;
deri posait, inde concludit, Prop. HI. 12. spuriam csse,lquum
in simili casu etiam in HI. 6. de circulis extra se contingent-
4tibus non serina fuerit, et practerea in III. 12 tir-tramait pro
içdzratvtm positum sil. Iluic nltiritae tamen rationi ipse dif:



                                                                     

320 ennmenronum i
(E0110 adulas 6 AETA, diamantas de 0261017 ses.»

1; AA, ZËNŒQW 6è 16 E, ami 57th ne» l:017 E
«5411900 être) si ET, durèrent! 6è 15’700 du
perlon] ,us’v 501w AA, pelÇwvvdè a; ZT ni; Z11.

"1113010056 769 dm: 1017 E uc’w9ov 370i 10E; ET ,

ZH cédera: 0:5 E9, EK. K06 3716i è’yflov p37 ces;
aéwçozi ËOŒÏV a; ET , 67101555900 6è a; ZH, [LeiÇaw

0790: a; EK ni; E9. .Ksz’adm 117 E9 à"; r; E11.
and du) 0017 A cfi EK n96; 694969 dxqîcïaa a; AM
60157.00) 591i 16 N, ami êncÇcüxâœad’y ai EM, EN,

EZ, EH ’Kai 1nd 5’01] 307w ai E9 ni E11, 1’01] ÊŒÏ ami

a; BP 1,; 1105m, me in?) «tu y; un, AE
a? EM, dè EA agi EN, a; Éden AA cuis 111E,
EN 1’07]. émir. ’AM’ ai ME, EN si: MAT peignais

situ, ami AA 0790: cric lilN [nié-«w imita "Ian 6è
si MN cg] ET, a; ’AA 0790; zig ETpm’Çwv 501w. K06

3nd 6150 ai ME, EN (900i mais ZE, EH inca sial,
tuai yuwz’a a; tinô lllEN, 7007109 cois 6216 ZEH paci-

fidere videtur, et Cod. a. habet omnino Èçdnrwnau.’ Nec re-
liqua Austini argumenta sufficere nabis videntur. Alii quoque
alias huius prppositionis demansrrationes dederunt, e quibus
en, quam habet Giordano de Bitonto, similis fers est ci,
quam in Obs..5. ad Il]. 11. et ad III. 12. eius, que ibi ex-
hibetur, propositionis exhibuimus.

PROPOSITIO- XIV.
(Patet, veram adhuc esse propositionem, etiarnsi rectae

1B; TA ex eadem parte centri fuerint,. vel si se invicem se-
cent, aut- ex une codemque eircumferentiae puncto dame.

oint. . ’PROPOSITIO. KV.
TOI". Rob. Simson. manet, ad probandum, diametrum

.44 maiorem. esse qucunque recta 8T in circula, nihil opus
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Sit circu1us ABTA, diameter autem ipsius cit AA,

. Centrum.vero E, et propinquior. quidem centra E sit
ET, remotior vero ZH; dico maximam Lesse AA, i
maiorem vero ET ipsa Z11.

’ Ducantur enim ab E centra ad ET, ZH perpen-
diculares E6, EK. Et quaniam propinquiar quidam
centra est ET, remotior vero Z11, maior igitur EK
ipsa E6. Ponatur ipsi E9 aequalis E11, et per A
ipsi EK ad rectos ducta .4111 producatur ad N, et
iunga-ntur EM, EN, ,EZ, EH.

Et quonîam aequalis est E0 ipsi E11, aequalis est

et ET ipsi JIN (HI. 14.). Rursus; quoniam aequalis
est AE ipsi EM, et EA ipsi EN , ergo AA ipsis
ME , EN aequalis est. Sed AIE, EN ipsa MNma-
iores launt (I. 20.), itaque ,AA ipsa MN maior est;
Acqualis autem lilN ipsi ET, ergo AA ipsa ET-
maior est. Et quaniam duae ME , EN dliabus ZE, .
EH aequales sunt, et angulus MEN angulo ZEH

esse linea JIN aequali lineae B1", quam eadem demonstialio,
quai: ad MN. applicatur, brevius immediate ad BI’ applicari
posait. In Enclidea tamen demonsaraticine recta MN nous
BP aequalis et rectae ZH parallela ducta inservire potest,
que facilius ostendatur, esse angulum MEN)ZEH, quad
nempe, ducta diametro A4 parallela 717 2H, lvel MN, 0b
EA(EK, puncta JL’, N diametro A4 propiora surit, quam
Puncta- Z, Il, quad ipsum tamen clarius exponi debebata
Caeterum hauc ipsam secundam partent, et quae parfiler valet,
eius conversam, nempe rectarum circula inscriptarum, quad
maior ait, esse etiam centra propiorem, patiter sine ope recrue
MN, et anguli MEN morio simili ei, qua Euclides utitut: in
praecedente, et quaml etiam ldhibet Theodosius in Libn I. .
Prop. 6. Sphnericorum in casa omnino simili in: HI. 5. cl



                                                                     

322 :L’zuln’ranuù .
gamin). [84019 61’904 1; llIN flâneras «ni: ZH palmai

3mn. une: ci MN n; BP 5&le in, ami i BF
tic ZH palmai êou’w. Meylom; 0790: fi .44 6202.1183
190g, psIÇwv 8è 77’ BF mis ZH. ’Ev whig» oïça and

«sa mg,  
m) o au: 212 st

Il c3; chafiite? 1:06 10610.00 nçôç o’Qôâg obi dingué

innée"; Émôg minima: zoé «1510.00. ami sîè 1’60 ps-

wgû 1:57:04! 14,79 ce ev’fia’ag and w]: nsgzwagslaç égéen

1278820: en; nuespnetnîwr mû 0; ph! un? nfipmvultbv
yawûz tintions décide ’7awz’otg eüâvyeoîppov psiçow

hile» 6è 1mm) üdmœva . V
  "Etna: 0:61:10; ô ABF moi ùÉ’I’fQOI’ t6 J and

âtdpézgov niai AB’ le)!» 5m à; ginô 1m? A ïfi AH

n96: 690039 d’u’ 07549423 dyays’m; 32569 amuïra; un?

1612.01). - ïMû 7059. du si ô’vmzôv, mmvétw êwôç, «fg

AÎ, nul 57065515100» a; 4111. r
’Enal î’m] ëmw AA a? AIT, fin] ,êcni une! novice

.1; 6m; 4.41” glanda il); tînt; AÎA. 709497) 3è 6nd"
44111", 0,9575 0790: nui 17m; ATJ’ ai Je!» 1J 6nd

jrdihî’ôew 33h01:. 2341. a pro au «un pour tomant: 611 «ou

I. 41. demonsxnri ponce, Rob. Simsoua observa, et ipse luné

demonstntionem exhiboit. Convers: in: facile «in: opù
partis prima et HI. 14. demomtrabitur. Aliam parti! secun-
dae demonm’aüonem babel: Campmus, in (parfilai! opus est
porpondionlis a centra (mais, dùm integta ille trùnguh MEN.
23H tmmparatt Denique observa-i potegt, au miam recus’
in circulo, que ex codex! Cireümfitentiae punçto exclut, in
comparai pogne.- Cf. hop. 8. Obs. 2.
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maior; basais igîtur MN basî ZH maiOr est (I.x 24.).
S’ed MN ipsi Br ostensa ,est aequalis; itaque JB’I1
ipsa ZH maior est; Maxima îgitur est diameter 1M;
maior vego BI’ ipsa ZH. In circulo igitui etc.

P R 0 P o s I T 1 o va. (mgr-232;)
Recta diametro circuli ad rectos angullos ab aine-

mime ducta cadet extra circulum; et in locum, qui
inter rectgm et circumferemiam interiicitur altéra recta
nain cadet; et Semicirculi angulns quoyis angulo acare
rectilineo maior est; reliquus vero minor.

si: ciïculus JET cir’ca bentrum a et diamantin

.213; dico rectam lineang, quae ’ab extremitate A ad
JE ad rectos angulos ducitur extra circulum cadrera;

si enim dans cadat; si fieri poum; intus, ut 11T;

et iungatur AIE ’
Quoniain aequalis est ipsi 411"; eût et angulùs  

3404T angulo AFÀ aecfualis (I. 5.). Renta:   autem
114412 redus igitur et ARA; itague duo anguli 4A1;

CM; Qu’odsi itague in circula, Gains radius maggüua,
aine dans est, magnitudine data sit recta circula inactipn
(que nunquun maior «se potes: duplo circuli radio, 1e];
quoi! codem redit, diamant: circuli) distantü eius g chntrd
magnitudine data erit,- ot vice versas Est nempe E49:

I MN MN 2MBQ-MAQ:MEQ-(7)2, a: M41:(-Î) zanis];

2.19. Çf. Pfleiderer; A
153090 31TH) 3m.

plus. Propositio hue (min! «in: direct] demomtmiü
x
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4A1", Alu 0210241 6949m; ïaaz 550251, âme garda! amia-

www. 01h a; 039:6 7013 A camaïeu, zyj RA sapés
 690dç (t’yoyévy êwôç nacarat 1013 u’ûulov; cQuoiwç

"M âeifioyw , 3m mît? êninnïg metrpegeiaç êu’rôg 629c»

mafia» , zig fi JE. .
Aéywv 645 au sis a» yawls? gainai! , 1an me JE

86mm ami mis TGA motrpegec’aç , éméqu eüûeîu 917

ucgcpneo’siæm. A

Ei 7&9 6041041641, nagemmè’fm’uïg 7; Z11, and
771mo «inti mû A amadou ënè mafia! ZA écriâmes 95411.

Kai âne! 69095 ëmw 17916 AHA, êÂdmœv d’à

ôgâlfig 6nd J’AfP palma! déçu A4 très 41H. "le";
6è 1141 mi 19’ pâma! 02’906 49 mis AIT, a; 51m-
zaw 195g ,uelëovoç, 6’589 émia! 0501511041041. 01h; 02’905

et; 261! pensât) TO’YEO’V, 1’179 ris 8605m; ami fuis rugi--

(paginés, chipa efiôeioa nagayneaeîwt. v
I 116,70) au nazi 1; khi mû intituliez) yww’u, 1;
negwxope’wj Üno’ tu fuis BAI av’fiu’ag and mis ÏOA

negzçoegu’ag, âfldlfljg 65650:9 yœw’ag e’üô’vygdppov Mal-

Cam Ëowiv’ ai 8è Infini, 1; neçtexope’m] aïno, ra zig

I To11 mpzçoapeiag nui mis. AE eüûst’ug, émions you-

w’aç 65650:3 etâfi’vygoîppov êÂoËzzwv Sortie». . .

EL’ 7029 fart! rué yww’a. eüûüygœpmog, peigna! ,uèv

ruig mgtexoye’wyg 6976,16 1an 3A eüô’et’ug ami Mg

1:9:4 negttpegu’ag. ’ êldwœv 0è (ni? negçaxop’s’wig

mm ce 197311911 neqtçoeeec’ag ami mg AIE camelots,

mi: fnoilis .exhibetur ab Orontio Fiheo) in explimi potest:
1) mon, gale ab extrenpo diametri Punchs diamanta ad rectos
algides ducitur, rota extra circulum cadit. 2) Quae autem ab
extremo diametriÀ puncto oblique i. e. sub augulo quocunque

, lento val obtusojad diamatrum ducitur, cîicumferentiac ite-
rum (nourrit. 31341511195 acnücirculî, i. e. quem circumfe.
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.4121 dtiobus mais aequales sunt, quad fieri acquit
(I. 17.). Recta igîtur a puncth A ipsi Bd ad rectos
vangulos Jacta non cadet intra circqum. Similiteit
ostendemus , neque drcmfercnfiam cadere; extra ,

.igîtur cadet, ut AIE. . .
Dico etiam in locum inter tectam Æ et circum-

ferentiam 1’61 alteram rectam non caderè.

- Si enim fieri potest, ,cadat ut Z4, et ducatnr a
phncto A ad Z11 perpendicularis AH.

Et quoniam rectus est angulus 1H1, miner au-
tem recto AAH; erit 11.4 maior ipsa AH (I. 19.).
Acqualis autem est .41 ipsi 419; maior îgirur 49
ipsa AH, minon» maiore, quod fieri nequit. In locum
igitur inter rectam et circumferentiam airera recta non

cadet.   ’Dico praeterea semicîrçuli augulum, comprehensum
a recta BAI et çircumferentia FOA, quovis angulo
acuto rectilineo maiorem esse; reliquum vero compre-
hensum a circumferentia FOA et recta Æ, ’quovis
angulo acuto rectilineo minorera esse.

I 0Si enim est aliquis angulus reciilineUS, maior com-
prehenso a recta RA et circumferentia-TGA, miner
vero comprehenso a circumferentia FOA et recta 11E,
in locum inter circumferentiam 116.4 et rectam AE

rentia cum diametro efficit, maior est quovis angulo rectilineo: ’
reliqLuua veto angulus, file nempe, quem circumfe’entia cum

recta efficit, que diametro a punclc eius extremo ad rectos -
angulos ducta est, et quem angulum contingentiae v0care
soient, minot est quovis angulo lento rectilineo. De hac

i renia propositimlis patte videbimus in excursu ad calccm huila
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To11 negupagez’aç and mïg AE eüûu’ag, 01; nagefh’

aimez ôé’ afin 59a mis nagiezolu’myg ywm’ac aîné ce

hic B4 ev’üez’dç ml flic T 9x1 mgupsqeluç è’owz

t Page!!! 656w 177:6 amenât nagzexopa’my, oüôè ne»:

33.05!th zig negcaxoye’yng 6nd me mais F914 suçages:
Qu’a; ami mis AE 51519610454, l’anse 45’645; ôeî’gm,

Il Û P 1 Ë A! A.
l[En 61) 1015101! (pavagôv, au diapézgcp «mû

101711101! Ingôg ôgüâg’a’n’ oïugagïoîyolus’vq êtpdnzmu

1017 xüulo’u- ami au 6619m: minima m0, 51’ yôvou

Maintenu omnium ’Emzôæj’mg nul a) «me? (Mo agitai
cepfioêlloiloog 5’716: «111017 911’71qu èâu’xôm

HPOTAEIZ If.
Lina «un?  800e’woç «typisiez! 5017 800.434!on minima

êqqn-rolpèælnw eüâaîonl ygappojv âyuydv,

’lib’ri. E duabus reliquis propositionia partibus, pacte: CO1.
rollarium textua Graeci sequens adhuc a RÇJbz Siméon.  deduo.

çitur corollarium. LeCon 2. Unica. tantum recta lima circulum in codon
mon, continger’e poteslr, nempe, que radio circuli in punctq
eius extremo perpendicularis est. Quae autem ei oblique. in-.
siam, (inule ad partes anguli acuti iterum opcurrit, Puantes,
patet, ex hac quoqqe propositione consequi, quoâ QIIL 2,
Cor. à, vidimus, circuli circumfcrenüam esse limant-Cluny!!!
i». É: ne minima!" guident du: rama: esse marin
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recta cadet, qui": faciet angulum a rectis comprehen’. ,
snm maiorem comprehenso a recta Bd et circumte-
renfla TGA, minorera ver-o comprehenso a circmn-
ferentia MA et recta JE. Non cadit autem; an.
galas igitur rectis comprehenitrs non eritmaior angulo
comprehenso *a recta »BA et circumîerentia F9415
neque minor comprehensq a circnmferentia 1’94 et
recta 11E. Quod oponebat entendue.

COROLLARIUM,
Ex hoc manifestum est rectam, quae ab extremitate

diametr-i circuli ’ ei ad rectos angulos ducitur, contin-
gere circulum; et rectam circulnm in (mica contingeæe
Panna. Quoniam recta in duobus pun’ctis ipsi occur-

rens intra ipsum cadere ostensa est. ’n

P Il O PVC] S I T I O ’XYH. (Fig. 233.)

1A data puncto rectam liman ducat, que circulant

datum contingat. -
rnorosrt’rro xvn. 4

En: Obs... 1. Duo, si rem exacte absolvere "lit, nous «li-v
etinàuendi sunt, prout puncmm datum val extra cireumforen-
tian and circuli, vol in hac ipso circumferentia datum est.
(1mn datüm circulum enim euse naquit, un ex ,Defin. re-
ctae contingentis Pater.) Ultimnm hune caaum, quo ou in
ipsa circnmferentia, ouin: solutio caetemm .ex 1H. 16. Cor. 1.
sponte finît, addit Rob. Simson. Prime «au, quem solum
lmbet Euclideg patet, rectum dz, qune rectae Ed ad angarie:
rectos dueta en, quumflper punctum l inti! circnlum AZH
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"Etna: 16 pafv ôbôè’y (muent! 16 A, 6 8è 3035i:

minier: 6 BFA’ du M and rot) A amadou 1017 BIBI
«15342.01; êgoanrout’mw eüfisîuv mazoutiez dyayeîv.

Eüoqufim r6 m’wgov 106341511101) Œô E, nui

57185915100) a; JE, «ai 325111950 pèv 197 E (baratinera
de qui Ed 21511109 yeygtîmâw ô ÀZH, and dm; mû
A tu? EA ngôg demis fixüwn; dz, ami ëazeçeüzôwoav

ai EZ, AB’IÂéyw 51L aïno ŒO’Ü A camelot) 1017 BFA

«45111011 émanæopëam 97mm a; AB.

’Enei 7&9 ce E uéwgov (307i 1054! BTA, AZH
minium, î’m; 64’905 émiai a; pise! EA cg] EZ, a; 5è Ed

cri EB’ 6150 51). ai JE, EB (Mû mis ZE, Ed l’au;

t i - ieiai , nui yawiow uowrjv 715916101205 117v nous un E*

manant, cum hoc circula in aiio adhue Preste: Z puncto
v. c. in H ex airera parte recule EA convenue, adeoque etiam
ex hac parte duci passe aiiam, aniline rectam..49, quae cir-
ouium BP4 contingat: duplex itague semper hoc casa solutio
ioaum, habebir. Reducitur autem probiema ad illud: con-
etruere trianguium rectangulum 4ER, cuius hypotenusa JE
positione et magnitudine, alter cathetus EB autem magnitu.
dine dantur. Caeterum comparatie duobus trianguiis JEB,
4E0 , in quibus hypotenusa JE communie; recta EBzEO,
et anguii E134, E911, quippe recti aeq tales sunt, paru, esse
etiam rentas 18, A9 aequnJes, pariterque aequales esse-fan.
galas EAB, 13549, et AEB, 11159. ’ Duae igitur rectae, quam

ex eudem puncto extra circuium- sito ita ad circuium duci
passant. ut qum contiugant, inter se aequaies sunt. Et, quum
aequaies sint mnguii E49, BAI), et 1E9, AEB ,I recta 11E
utrumque angnlorum 9.43 ,- 9E8 bifariam .dividit. Hine
porto nonnisi duae renter: ex eodem panera extra eirculum
duci Possnnt, que eum contingunt.

Obs. 2., .Posteriore ossu , si e puncto in ipea circuli cit?
cumferentia datai ducenda est recta ,h que circulam in hoc
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Sit datum punctum A, datus vero.circulus B F4 ;

oportet igitur a punctoi A rectam lineam ducere, que

circulum BFA contingat. ISumatur enim centrum circuli E (Hi. 1.) , et iun-
gatùr JE, et centra quidem E intervalio veto Ed
circulas rdescribatur AZH (Post. 3.), et a. A ipsi
E11 ad rectos ducatur dz (I. 11.), et iungantur EZ,
AB; Vdico a puncto A ductam esse A8 circulum

BFA contingentem. iQuoniarn enim E centrum est circuiorum BFJ,
AZH, acqualis est EA ipsi EZ, et Ed ipsi EB ; duae
iigitur JE, EB duabus ZE, Ed aequàles sunt, et
angulum communem comprehendunt ad E; basis igi-

puncto Contingat, ductae ès hoc punctum diametro erigi debet’

in eo ipso puncto recta ad anguios rectos (HI. 16. Cor. 1.).
Bine conseqnitur, duos circulas, qui se in punch.) aligne A
contingent, sive extra cive intra se. contingent (Fig. 254. 235.)
in hoc puncto ab eadem recta, quae diametrie eircniotum ad

4 hoc punctum ductis (quaei trempe in «dans reçu poeitae orunt

Obs. 2. Id HI. Il. et Obs. ad HI. 12.) ad angulae rectos
est, contingi , vei rectam, quae unum duorum circuiorum in
puncto aiiquo A se contingentîum in hoc ipso Punclo A con-
tingat, centingere in eo quoque alterum. Cf. Apollon. de
Taction. Lemm. E. Cor. 7.

Obls. 5. Quum ex Obs. 2. duo, eademque retient: iu-
Iiniri circuli candeur rectamiBl’ in codem puncto Acomingere
Possint, pater, Probieme describendi circuli, qui recum po,-
sitione datam 1311 in date in ipse puncto A contingat, non
esse determinatum, adeoque alias eiiasque conditiones haie
(pariterque simili probieimati describendi circuli, qui datum ,
circulum in dato in ipeius circumferentia punclo contingat)
addi pesse. Unde pinta hue, vol etiam ad Hi. il. eut il].
12. pertinentia probiemeta oriuntur, qua: quam sint satis
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«147031191! qui EBA 1917679) 1’001! 5011, au) al lourai
fonda; mais Zomaîgyww’atc’ à»; (Yen 1; 6nd E42 1.77

(nô EBA. Demi 6è 1; 15m3 EAZ, ôeâai (590» m1
qfiæînô» E1311. Kari un", fi EB a: m; «m9043. a
16è ni dmpézggo 2017 minium ngôc 6919029 dn’ tiqué
01’70’08’1’7] êtpoÉnznou 10,17 uüulmr ci 1113 dieu êtpdnrrwc

7017 BFA uünlou.

p 247:6. 1017 02’905 004954!on oypslou un? A un? don
fièvre; uüulov mû BFd ËtpaflTleè’N’I] 6154m1» 794414015

91mm: A3,. "Once ê’ôet nonicou. ’

IIPOTA SIS ni.
’Edv 1415x101; êrpévnmai rus dâsîa, dard 0è coi

«1.501901! 3m njv a’rpæjw êmazâçi 14g üôsîa, â (Éva-c

(Cevxôeîaa udfisæog 5mm 271i 197W ëcpansope’wiv. ’

Küulov 7039 «mû ART êçoanîn’aâœ tu; «503m ri

4E muni a) P (musical, aux! silürpôw c6 aéngov 106
ABF «1520.01; 16 Z, and (5nd mon? Z 3m a; P ému.
L’eùzôw ai .ZF’ lira» au ZF, dînée sur»! t’ai

n27 41E,

racina, tironibus solvenda proponi pensum v. c. 1) Descri-n
bore circulum, qui rectam (position: chum in duo in ipsa
puncto contingat, et pçr aliud quoddnni extra hum rectum
dnlum Punctum trament, 2) Deacübere circulum, qui dama
circulum in duo ipso punaisé contingat, et par niiud quodq
dam extra val intra hum: circulum damna punctum tramentq
3) Describere circulum, qui rectaux pmiüone dama in data
in gipsy mâtina et sima! datum circujum contingat. 4) 130-.
scriban circulum, qui datum circulum in data in ipso puncto,
c simul rectam positionne datam contingat. 6) Deacribare cir-
culum, qui, duos citeulos dans, et quidcmyalumm in data



                                                                     

"un Tlll’rlulç  * 3.3l
un dz basi .43 aequalis est (L 11-); et triangulum
ÎEMZ triangulo EBA aèquale est, et reliquî. angon
reliquis angulîa; aequalio igitur EÀZ ipsi EBÀ. ,
Remus auteËn EAZ; nous igitur et EBA; et ont
E3 ex centra; diametro amont circuli .ad recto: ah
extremitate ducta contingit circulant (HI. 16. Çoç. 1.);

’ AB confinait circulmn 3T1. n t
A date igitur puncto datura circulant BFAconç

. tingens recta lineço, dans est JE. QuodÎ oportebaç

fanera, IPROPOSITIO XVIH,.(Fig;237.)
Si circqlum condngaç aliquà recta , a centra autem

ad contactum ducatur aliqua recta, ealperpendiculqrîn

erit ad contingentem. o
Circulum enim JET contingat aligna recta 4E Erg

puncto P, et sumaturo Z centrum circuli JET, et a. .
Z ad P ducatu; Z1"; dico ZI’ perpendicularem ou;

4E! ’
in ipso puncto contingar, fi) Describero circlnlum, qui duu I
recta: positiono dam, quae sibi invicem occurrunt ,. et qui-
dam jlteram in data in ca puncto contingat. 7).Dewribero
circulum, qui dual mon: parallelas positions dans, et quidam
aheurta. in data in ipsa punèto contingat, vol quod codon;
redig; dam radio dent-ibère circulum; qui rectam position. .
doum in data in ca panera ’contingat. 8) Data radio deum
bers qoirculum,’ qui rectam positions datam contingat) et par

datum extra eam punctum transeat. 9) Duo radÎo circulum
doteribere, qui duas recta: positione au», que inter se con-
veniunt, contingent. 10) Data radio circuhu’n doscribore, qui



                                                                     

332 nnamznronum
)Ei 7&9 M, fixât» (mimi coti Z ênl miv JE unifie-

zoç ZH. . ’’Eml 017v aïno ZHF rondo: 6909i êo’rw, 656w

69a Emily p; 6nd ZFH’ 6726 6è niai peignant ywm’av

if [islam alangui aïnozsz’vec, 1466!,ng aigu a; ZF cois
ZH. "Ion (9è a; ZÎ wy’ ZB’ peignai! d’oc; fi Z31)
lplfiç ZH, a; êÂoiwwv zig parodiois, 37:69 émia! aidé.

www. Où aigu 9; ZH 1102198169 Êazw ëni min! JE.
tOpm’wç «M daiëopw, du du? (in?) us 711.9134! mis

ZF’ ZF aigu noiôezo’g 501w ênl nia: JE. ’EoÊv

Jeu miniez], mi coi 55k.

IIP Û TA 212 M9”.
’Epi’y zoulou êquinmme’ mg eüfieîu, aïno dè 747g

avion? êqmvizope’vy neôg yiçââg aidait): ygœiilwâ

«2011;, t’ai Mg dzfiu’m;ç’èbwl Id luéwgov 1017 zoulou.

KÜnÂo’v 7&9 r:017 ABF dnzéofiw 2) us Éden; 1;

JE zend ’56 F (musical, nui aïno 1’017 F a? JE
71969 690029 ohm) TA’ 157w au 571i mis 11T êowi
ni uéwgov mû Mm.

1) Peyrardus ex Cod. a habet Eiçwy fieu «a! ZB. Nos
pn-aetulimus lectionem cd. Oxon. Ed? Basil. haha: and û 2B.

2) Si vera sunt, quae e Rob. Simsou. ad HI. Def. 2.
notavimus, legcndum hic fuerit âçanréaflw,

circulum positione datura, et rectam positiono datam boulin.
gal: 11) Dato radio circulait: describere, qui cirçulum po-
:iu’one datum contingat, et pet datum extra cum punctum
lmnseat. 12) Dato radio circulum describere, qui duos dates
circulos contingat. Dcuique 13) (quad iam ad HL 1. Cor. 1.
patina: "dato radio circulum describere, qui par duo data
puucta trauseat. Vid. Pappus in Praefat. libri V11, .CoUect.
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Si enim non, iducatur a Z ad JE perpendicularis

ZH (I. 12.). ’Quoniam igitur angulus ZHÎ est rectus, acutuai
erit Z171 (I. 17.); maiorem autem angulum mains
lama subteudit (I. 1.9.), maior igitur est ZI’ quam
ZIf. Acqualia autem ZP ipsi ZB; maior igitur ZB d
ipsa. ZH; miner maiore, quad fieri non potest. lgi-
tut ZH nant est perpendicùlaris ad JE. Similiter
lastendemus ueque aliam quampiam praeter ipsam ZF;

.ergo ZF perpendicularis est ad JE. Si igitur cira q
culum eto.

P R 0 Po s 1 T 1 o XIX. (Fig. 240.)
Si aircuhml coutingat aliqua recta , a contacta au.

tem contingenti ad angulos rectos recta linea ducatur,
in ducta erit centrum circuli.

Circulum enim JET contingat aliqua recta JE in a
puncto F , et a F ipsi JE ad rectos angulos ducatur
TA; dico iu AP esse centrum circuli. v

Mathem. ad Taction. Apollonii, Vel Apollon. de Taction.

60th. 1795. p. 18. -0 os. 4. Aliud lmud inelegaus problema, quod hue pet-l
Itiuet, affert Clavius e Cardauo, quod in habet: duobus cir-
culis, quorum Ineuter alterum includit, datis, ducats rectam,
que utrumque contingat. Exempli causa figuram saltim uni
casai adaptatam adponemus (Fig. 256.) e cuius adspeetu so-
lutio facile charivari patarin

’ Obs. 5. - Pelctarius ad hune locum saquons adhuc haha:
problemn: Lina-ac mame, quae circulum aliquem accot, nliaml
pallidum ducere, quia ipsum coutingat, qood etiam âme.
ralins exprimi potest; rectale positions dans alism parallelam -
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dl); 70:9, (il? si «topaze», du.» cd Z g sidi "Ine-

-ËtüzôwüTZ-,, . . . .’Ensi 0174! adulai! and JET êrpoimerm’ ctè’eôdeîa

a; JE, «inti dè 106 «avoyai! 371i Ma oignit! ëm’Çwnat

45 ZF mi ZP dans unifieras. 501w êni wifi! JE- 69191)
ce... sa.» q; and er. "En: æ and ai 6nd AFE
(iodaià il») âge: Émile! a; 5nd ZI’EVclæi 6nd JÏE; a;

flânoit! miam, (inca émié! ddüvacov. 017: dans
16 Z fiançai! inti 1’017 14311151111401]. ’Ôpoz’o’jg à?)

daiéoped», du 0116” 0213.6 a: niais! Gui c151; JE. ’EoËv
aigu «1550.01! , suri in? éêoîg.

IIP 0,134 2:12 .2.
’Ëv adula), 91963 agi us’wgçp yww’oi diniaaîùv

fini luis mg 1:7? ns’çupaçu’ç , (itou! fait! «619,37 nept-
tpe’gemv fioient è’xwan) ai yœw’ai.

dînette; qui! circulant contihgat, et Ëàcilliin’a soldera: ânon

a centra ad rectum positione datam pèipendiculari, et apuncto,
in quo ilh circula accorât, patafiola Rosilionè dame. Cf.
Gilbert. la; 205e

’ ËROPOSÏTÎO 16’111.-

Olis. 1. Forum: etiam hase propositio a Hi. Flop. 16.-,
cum; gonflera: est, ita deduci. ’ Si TE mon sit recta PZ ad
facto: angnlo’s, f1? saçabit circulum ex HI. 16. adaoque non

continget in 135 q. a. a. Ofontius Finàeus simili rationna a
,parte tartis Prop. 16. Hi. lima 18. dedacare conàtur. k

Cor. 1: Duae recule, que par punch entama aimâm-
diamau’i ductae circulum cantiugunt, parfilais!!!" surit;

a Cor. 2. ’Vicisaim, si duae rêctae,(Fig1238.)JÏ’g Je,

que circulum in B, È contiugunt, pafillolae’ fuarint; recta
DE, que communs panet: coniungît, erit diamant; si enim
mon DE non ait disaient, erit natrum" circuli’axm aux:
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Non enim. sied si fieri poum. ait Z, et iüngatut

F2. a r i .Quaniam gigitur circutum JBÏ contingit aligna
recta JE, a centra autem ad contactum ducta est 21";
ZP perpendicularis est ad JE (HI. 18.); reçtus igi-,
tu: est ZPE. Est. autem et APE recrus; aequalis
igitur est ZFE ipsi AIE, minor maiôri, quad fieri
non potest. Igitur Z non est centrum circuli JET.
Similitef ostendemus; moque aliud aliqhod esse prao.
terquam in ipse ’41". Si igitur .circulum etc. ’

PROPOSITIO xx. (Fig.â41.)
In mania. angultis ad centrüm duplus est anguli

ad. circumfetentiam, quando eaudem circumferentiam
pro basi baisent languit *

v. c. in Z, ductisque ZB, 2E, erit 213F paritai- ac ’ËEË sa;
sans, adeoqua TEE paritai- se 9E3 mÎhOI’ÀICCIO , igitur recta

11T, Je non .erunt parallalaa (Ax. 11. vel I; 5. Post.) q; e. l.
q Cor. 3a Si duae recta ciréulum contingent, atrecta, quad

chntactus puncta iuhgit, non ait diameter, contingentes cum
hac me obliquas adgulos efficient. nec parallalae chmt.

Cor.4. Vicissim, si duae rectale circulum contingentes
hon tint punllalae, recta, "quae contactas puncta iungit, ne:
quit assa distincte: (Cor. 1.). Cf. Gilbert. die Gaometrie mach
1e Gendre L Tha p. 1’20. sqs

Obs. de Mia conversa propositioiiis HI. 26. tel, si
wifis, psoposidohis huius 111.418. hue est: recta, qui a
centra circuli ad contingentarn perpendiculuis damittitur, pat
Contact!" punctum transit, atqvice cern-

0b s. 3. Si «dam (acta duos. circulas in codant" pluma
contingit; duo isti circuli in codem puncto se. contingent. (Inca
enim (canais circulorum ad punctum commune, in quo recta

l
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’Eatœ Bidules 0’ JBP, nui n96: ne» ce; us’mgcp

’ mima? yawls: être: a; 6nd BEI’, ngôg de agi usurpe-
geiç , fi «inti BJF, éliminant! dè mais! mimiez asymé-
(Jeux? fléau! fait! El” 26’700 du dmlam’œy 30123! si

6nd HEP ywm’a Mis mimi BAR. v
’EmÇwxâeîaa 7059 JE «hélât» mi 16 Z8

’Em) «de! il"; c’le a; EJ agi EB, 1’01; nul reniiez

a; 157:6 EJB 1,1; 6nd EBA° aï d’oc Ünô EAB, E311
yww’m tifs 6nd EJB dtnla’amz’ ’ signa 3’100] de

6nd BEZ cette dm; FAR, EBJt and 137:6 BEZ
d’au "fg mimi EJB inti dmhi. Jwi 10E mitai dû and
a; 6nd ZEÎ mis «inti EJF étui durit? 5M] aigu a; I
mimi BEP aux ses and BAT en; 6111M. a

I l
-utrumque contingit, ducuntur rectse ad banc contingentent

paycndiculares, adeoque in eadem recta sitae arum, onde cira
coli sa contingent (Obs. 2. ad III. 11. et Obs. 2. ad llI.12.).

0b s. 4. (Ex Clavio.) Duobus circulis ex eodam cana-o
9 descriptis (Fig. 239.) erunt.omnas recrue 41’, Bd interio-
rem circulum contingentes et asque ad circumfarenu’am exten
floris circuli productaa intar’ae aequales, bifariamque in 1mn.

en: contactus E, Z secabuntur. Ductsa enim ex centra 9E,
62 ad 41’, Bd perpendiculares arunt (HI. 18.), itaque ("la
Def. 4.) 11’, Bd aequaliter a centra distant, quoniam 6E:
92. Ithue szBd (1H. 14.), et bifm’am dividuntur a Pu.
peudicularibus 9E, 92 (1H. 3.)

PROPOSITIO XIXd
0.135. Haec qu’oqua propositio, vel ut conversa III. pro-

positionis 16. considenui etque ex en demonsttari potest, val,
ut est apud Euclidem, ut conversa HI. propositionis 18. Cana
dalla monente, ut exacte vers sit propositio, addi dobet, ra-
au... a .contactu contingenti ad rectos angulos ductnm caoua
debere circulum. . Id nampa vult, assa debera liane perpendi-
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Sir circulus ABF, et ad centrum eîua ait angulus
BEF, ad circumferentiam vero BAT, habeant autenf
candemi ci’rcumferentiam BF pro basi; dico duphim

esse angulth BIEF anguli BAI.

Îuncta enim AË ptodiicatur ad -
Quoniam igitùr aequalis est 1’311 ipsi EB,AEqualià

est angulus EAB angulo EBA (la 5;)’1;ia,n’tuli igitut

E11B, EBA angifli EAB dupli sunr. Acqualis au-
t’em est BEZ angulis EAB; E1311 (I. 32.); igitur
BEZ ipsius EAB est duplus. Eadem ratione et
ZEF ipsius EAT duplus est, .totus igitur BET to:
tins BAT est duPlus.

cillaient mi èasaem rectae Contingentis partes, agi qua: est cité
èulns, Quum tamen fila utrimque produci posait, baud ne:

eustatiuin est id. adderc; v i
PIDP Osi’n’o xx.

Austinz qùidem inonet, hanc propdsitionein infinis patch,
quam vulgo patent, et circumËerentiam , nui anguli insistant,
àeque ’maiore’m semicirculo lauini posSe ac minorem. Vult

igitur angulos quoque gibbon î. e. qui duobus recuis maiores
suint, 8115 ehunciflto propositionis comprehendere. Ita Vnempé -
inopositionem sequentem generalius mini passe, nec nova id
additaméntum demonumtione egere. At, Quamvis res pet se
ver: ait, et hoc propositionis nostrae comectariuüi etiam a
Candalla, Tai’talea, Comiqamiino, Clairio", Peletario aiiisque’k

exhibeatur, et a nonnullis corum eadem ratione ne Austinfiu-
bot, ad generaliorem Prop. 21. demonstrationem adhibeatm’,’

valde tamen dubitamus, au Euclides de angulis gibbis in ipsa
propositione c’omprehendendis cogitai-ü. Nec pmcî’al facile’ab

àngulis sensu consueto surnLis transité ad angulos gibbon, aïs!
fier anguluin’ duobus mais aeqüalem, i. e. cuida crura in (li;

Y
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Keuléoâm du) craint, ami è’zmo 3159!: glaviot fi 6916

BAT, nul êneÇevxdeîca 7; 11E êuflefilfioûæy la? ini-

H.» ŒQu’oc’ou; delëopnw, (in 8m15 êaww
HEP yœm’œ flic 17726 HAF, nia! cf 13m3 HEB 3m21?
écru mis 6nd H43. 1017W) taïga 95 mimi BEP 8191M
son fini: 6nd BAT. ’Ev 21710.51! taïga, nui cd êëfig.

IIPÛTASIZ mi.
’Ev 9:61:19) a1 ëv tu; «dey; quipou: pleuvina ïom

(indium eloîv.

rectum Id oppositu ipartes eiusdem verdoie site cum: talent
autem anguhum non agnoecere videtur Énclidea: vid. Def. 8.
lllud tamen certum est, :demonstrationeln partis primate V1.

’33. non perniittere comiderationem angulorum Igibbotïum ex
eleméutis excluderex Vide Pfleiderer. Thee. 1791; Thee. 7,

, Magis autem neceuarium fueiiz, moulera, praetenniseum esse
ab Euclide cum casum, quo unum bruinait anguli, ouin! ver-
tex in circumferentie positue est, yen: ipuim ceutrum circuli
transit, quem casum nominntim habem Claviue, Gim’dano du
Bitento, Borellius, Aliique. Clavius praeterea observer, tacite
in demonstratione axiomatis loco aunai, sidune magnitudinea
duarum magnitudinum aint duplae, singulae singularum’, fore
quoque summam ex illia summae ex his duplum, vel : si toc
,tum totiue, et ablatum ablati duplum ait, fore et*reliquum
reiiqui duplum. Et hoc quidam Prop. V. 1. et V. 5. univer.
"me: demonstrari, at hic de duplo ut par se notum mini;
Cf. qllle ad fluent Axiom. libri I. notavimunv Ipse deindo
rem une: sine hoc axiomate demon’strare docet. i

PROPOSITIO XXI;
Obs. 1. Huius propdsitionis, queue etiam in exprinii

pause: anguli and, cimumferentinm eidem segmento insistentes,
«guzlas surit, duo aunt- cague, prout segmentum, in quo sunt
anguli, de quibus qlueritur, val mains, val nazi mains est
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Humus inflectatur ad circumferemiam alter angulüd

BAI", et iuncta 4E producatur ad H. Similitèt aminé

demus duplum esse auguhlm HEP anguli FAT;
riquOru’m HEB duplus est anguli HAB; reliquus i554

.ttu BEF duplus est reliqui In circula igi:

fur etc. 4P R o P 0 SI T 1 0,.xx1. (Fig. 242.)
1h. circula, qui in e’odem segmentai Sun: angùii;

suât inter se aequ’ales. ’

àèmicirculo. DemOnstratio teintas guéai priorerii saitim"casum

Complectitur; Posterioris demonstration’em dedere Comma:
dînas, Clavius, Borelliu’s, Giordano da Bitonto, Baermn’unus,

Rob. Simson; aliique- Rob. Simsonis demonetratio simpli-
cissima est. , Ea sic habet: si: (Fig; 243;), Segmentum BABA

iion mains semicirculo, et in ipso sint anguli B14, 5E4;
Ducamriad ceutrum Z recta’AZ , et producatur ad F, iungaé
turque El"; Segmentum igitur BAEP-es: mains semicireulo,
adeoque ex casu I; lest ËAF:BEF. Eodemmodo segmentum
FAIM est mains seinicirculo, adeoque Pdlzl’EJ: Tom:

’igitur ingulus B112! toti BEJ est aequaiis. Plus! (lias (le-v
monstrationes habent Commandiuus, Clavius, aliique. Et in;
canari: est Vomnino casas quoqua posterioris mêntio ad per-

d fectani propositiouis aequeiitis demoustratiouem. Caetetum, ut
en, que in praeparatione ad demonetratiouem sumun.ur, ficü
passim, nempe ut centmm circuli inveniri posait et 1H. 1;,
imager circulas dama esse supponituf; Quddsi enim segmen-î i i
tum tantum Circuli datum. foret, res demum par HI; 25. effici
passer. Et in tenu quidam gruau imager circulue dime pas
niai: : foi-631612.09. :Nillil (anion impedit, etiam icgnieùtum’

solum datum ponere: propositio enim il]. 25. fion .1 1H. 21;
rendet’, et etiam ante liane poni poterat: - 4 ’ . A

Ohm 2.. Vicissim, si super eidem au. Bd (Fig. 244.)
ad easdem eius panes constituai sint duo auguli aequaleleda



                                                                     

340 ntzunnronum
"Emw minas 6 11de , nui à: 11; «au; flVépa’tt

197 .BAEzI glanda: ê’mwoav ai 6nd BAd,BEA’ 2.57a:

du ai mimi B411, BEA ywva’m iota (influas eîoiv.
Ec’loy’tpfiw 7039 mon? ÀBFJ mixiez! ’56 uéwqow, and .

d’un» 76 Z, ami ênsÇe’U’xfiwoav ai BZ, Z4. p
Kal êml 9; ph! 6nd BZA yww’a figés wifi 195111990

30117, dè 6nd 13.44 n96: 1;; nagupsgsiq: , and
é’xovm 17h! OW’Œ’DÎ’V negupæ’guav fldaw, zain! B114 a;

aigu «inti BZJ noviez dznlcwl’wv étui ris Üflô BAda

du)? 1194610? dei a; (inti BZA mû tufs 137:6 BEzI à?!)
017121127!ij 1’01; dieu 1; 6nd 3.441 1?; 17m3 BEA. ’EII

r w . l f a21130.91 aga, aux; tu 55179.

I 11130124212 up.
Tait! à! zoîg minima wswganleüng ai dnsælawiov

glorifias diluiez dadais; i’am aidai.

BEJ, circulas pet puncta eXtrema recrue B, J, et pet ver:
ticem unius anguli descriptus transibit etiam par verticem al:-
terius anguli. Si enim fieri potest, circulas par puncta B,-
A,, 4 descriptua (HI. 10. Cor. 1.) non transeat Par punctum
E, quamvis sir BEdr-BAJ, erit itaque punctum E vel inti-a
vol extra circulum 5A4. Sit 1) intra circulum BAI, recta
inique BE prodùcta secabit eirculum in puncto aliquoH (HI.-
2. Cor. 5.) , ductnque H4, erit, ex hac propositione , BHJ
:8441. At ex liypoth. etilm 131312341. [taque BEZ:

I 3E4, .quod fieri naquit L 16. Eadem ratioue 2) ostehditut
Punctumnl’) neque extra circulum cadere: cadet itague in ipeam

circuli circumferentiam. Conversam hanc habent Clavius;
Giordanoda Bitonto, Borellius, Tacquet, aliique. Aliter, at
baud satis accurate expressa en legitur apud Gr’usonf Ab-

. lundi. der K61]. And. de): Wissenschaft. zu Berlin fiir 1814
-51. p. 55. 5. 27.

O b a. 3. Hinc porto consequitur "saquent Theorema, quad



                                                                     

nana relu-tue. ’34!
.Sit circulas .4de, et in codem segmente BABA

mguli sint B1441, BEzl; dico angulos 1311.4, BEZ
esse inter se aequales.
- Sumatufi enim centrum circuli 14de (Il-l. 1.), e

ait Z, et iungantur EZ, Z4. ’
Et quouiam angulus BZJ est and centrum, angu-

lus veto 1211.4 ad circumferentiam, et habketit eaudem
circumferentiam 312 pro basi; angulus BZzI dupllis
lest anguli BAA (lll. 20.). Ex eadem rationeiangulus,
etiam BZÀ anguli BEZ! est duplus; aequalis igitur
13,44 ipsi 3E4. In circule iîgitur etc.

D

.PROPOSITIO XXII. (Fig.246.)
Quadrilaterorum, quae in circulis sunt, anguli op-

positi duobus rectis aequales ’sunt.

est apud Serenum de sectione eyliudri Prop. 4.6. 47.. Cf. Gil-
hart. Geom. I. Th. p. 172. si fuerit (Fig. 245.) AdB seg-
mentaux quodcunque circuli atque in ce punctum P in posi-
tum, ut si: recta FA:PB, et describatnii centre 1’, radio ID!
circulus JOB, Qui itague et pet B transibit, En: summ.: cru-
rum anguli euiusvis AIE super .413. cnius vertex in segmente
J48. Positus est, aequalis rectaelîE, quae obtinetur, si alter-
utrum crus producatur, du!!! cum circule A98 conveuiat.
Quum enim ait, si BF ad Z producatur, FZGFB::I"4 (I.
Def. 15.) erit triangulum ZAF aequierurum, adeoque angulus
ZJF:AZP (I. 5.). EY , quum ex noslra propositione ait
JJB:AI’.B, adet que et xldlzleTZ (I. 15.) et AEJzÀZI’
(1H. 21.), erit et EAJ;Z»IF (f. 52. Cor. 5.):AZI’:.-.AEd,i
arleoque 4.4sz (f. 6.) et ZA-I-dûng-I-JBzfib’. Et,
quum codent, modo si: I’A-f-l ’B:àBZ, et EZ, quippe diame-

tei! cirolili,11013 maior, quam BE.(lII. 15.), erit adam LI
4-ÎB)ZA-f-JB, i. e. ixiter omniær triangula superveadem



                                                                     

342 scameuroaum
YEvtw 111510.09 5 ABRI, ami En! 0415195 «Ingénieu-

9.049. Etna) ni ÀBÎÂ’ lira) du ai aînewwio’y micas?

firme; daim! 690m9 î’aou eiaîv.

V lEflsè-EÜXÛWO’WV ai AF, BJ.’ .
’Enal 027v mamie 1917017041 lai ceci; renvia; avala!

dgdaîç Tom eîaiv, e06 ABF 02’904 miroitait) ai TQEÎQ

fluvial ai dmi 1341?, 1113T, BTA (Facial (iodate
ïaou eioc’y. "101; de a; ,qu tîmi FAB agi «Ïmi BAR

En 7&9 tu? attirai TMpwtz’ du; 197.3141113 1; de mimi
AFB ty’ mimi A413, sa! 7&9 ce? mîtçi atténuai de; qui

r

besi 11.8 constituta’, et quorum angulus bali appositus aequag
lie est, quae igitur in eadcm cil-culilsegmento constituuntur
(Obs. 2,) triangulum aequicrurum maximum ballet sum’mam
crurum, edeaque maximam latex-dm omnium summum; reli:
quorum veto crurum summa ce miner erit, que magie DE-
a diametro, distat (Obs. ad III. 15. sub fluait»). Denique’obq
Sel-vari potest, si etiam 114 pi’oducatur ad 9, fore et de;

48, et 40:4114-48, adeoque :BE, et quum iu triant
gulis p49, 114B ait E4314, 49:48, et anguli ad ver;
ticem aequalesIÇL 15.) erit et recta E9243 (I; 4.).

PEOPOSITIO XXII.
Obs. 1, or. .1. Si latus quodeunque quadrilateri in

in’ circula descripti extra eireulum producatur , erit eugulm
exteruus aequalis angulo qùadrilateri.interna-opposite. Habept
hoc Cor. Clavius, Tacquet. , alii, ’

Obs. 2. Car. In quadrilatera circuloinscu’ptasummn
duorumlangulorum oppqsitorum aequalis est summae reliquorum

’duorum angulorum oppositarutn,’ velx si anguli quadrilateti

circula inscripti, initia a quavis eorum facto, ordine, quo se
iuvicem insequuntur, numeris .indiceptur, erit summa saga-
loruni primi et tertii aequalis summae angulorum secundi et

i quanti. Hinc consequitur, rhambum et riipmboidem circula,
tian inscribil passe. 1



                                                                     

"un renrtus.’ . 343
Sit circulas ABFA, et in ipso quadrilaterum ABI’A;

dico angulos ipsius oppositos duobus rectis aequales
esse.

lungantur AF, BA-
Quoniam igitur omnis trianguli ires anguli duobus

remis aequales suut (l. 32.), .trianguli JET tres an.-
guli T A13, ABÏ’, B131 duobus rectis aequales sunt.
Acqualis autem est FAR angula BAT (HI. 21.), etc-
nim in codera sunt segmenta BAAI’, et ATB lan-
gulo A48, (HI. 21.) etenixu in, codem sunt segmenta

Obs. 5. Es, quia in Cor. 2. dicta cum, santaline de
figura quantique, quae parent laterum numerum lichez, et
circula inscripta est, valet: nempe, si anguli relis figurine,

. initia facto e quovis earum, ordiue numeris indicentur, erit
cumins singulet-nm numeris impaiibus 1. 5. 5. etc. notatorum
aequalis lummae angularummumeris patibus 2. 4. 6. etc. no- I
tatorum. Huius propositionis demonstratio pro quale ligure. .
circula inscripta ABFJEZHQ . . . quae parem habet laterum
numerum, ira insu-ni potesl: Sit (Fig. 247.) eentrum circuli
A, atque ex et) ducnntur rectae 0.4, "0.8 , 01’, 04 etc. quae
efficient kn’iantgula 0.43, 012F, OPA etc. quae singulet enim
aequicrura, (l. Def. 24.) , adeoquc in quolibet corum anguli i
ad basin erunt sequales (I. 5.) i. e.

erit 0113:0th
OPE-101w
omis-.041v

i i ’ 01242043
OEZ:OZE
OIIZ:-OZII
0H9:09H
0A0:09.4

unde, omnibus in unam summam collectis, erit (018-14) .49)-I-.
( 0T3-F0fd)-l- (OEd-l-ÔEZH-(QHZ-I- 0H9): (0811-0819

fi
I



                                                                     

3’14 ELEMBNTORUM
ÀJTB’ 52.9; d’au ci mimi 114T son"; timi BAT, ATB

in] émût. Kami?) wpoçueloôw si timi ART. ai des:
15m3 ABT, BAT, ATB mais «inti ABT, AJT î’aas
daim ’AÂÂ’ ai timi ART, BAT ’, 11T B dock! 0’9-

0aîç iman eial- nul ai tîmi ÀBT, AJT des: duale.
(iodais i’om sîqw. p iOpolwc d?) deiëopw, (in ami ai
«inti 13.4.4, ATB ywviac diroit! (iodais aux; dolai. Taïga

de!» à! mais adulais, ml coi éëg’g. a

.IIPOTAZIË.1 ni.
’Enl 17:2 whig eûdeiag duo unifiant minium

duaux, sur) décime: 01.; wataâîfoewt 5m ce? mini

5459711): " h
. d1] Commandinus observait, » in vetusto aligna codice

verba: t’ai 1d aura [4197] decsse. ln omnibus tamen editiOni-
bus illa habentur, nec Peyi’ardus codicum vanetatem in ü:
natal.

p91-(OdP-i-04E)-f-(OZE-1-OZII)4-(OQH-nl-OOA) i. e. in, la

auguli A-f-f-l-E-l-II: intesris angulis E:f-4-l-Z-i-9. il;
facile patet, idem ratioc nium connnuari passe, quùquis in
figura pari laterum numero circula inscripta laieront minutas
fuerit. Et simile erit tatiOcinium, etismsi image 55m. in:
scripte sit segmenta, quad non maint sir, quam semieircAlus,
Caetemm facillime etiam, quad Collage amieissimus Kausler,
quum liane propositianem cum ce communicutem, me nuit,
generaliter etiam res ita demonstrabitur. Sit ’propositio miam
dernonstrete pro figura eiusmodi quaeunque, in qua numrru»
laterum :Zn, ac vers etiam erit propositio pro figure, Clin!
laterum numerus :Qn-I-À Si: trempe (Fig. 2118.) lippu;
ABI’JEZHO, cuius V numerus laterum :2n-I-2, in vcircu’o

Iam , si dilata recta mais quaecunque latera figura de, dB,
El" e relique figura abscimlantlu , relique figuras latere P4 JE,

4 EZ , 2H, H9 arum: numero 2n 1, quibus si salles lutas le).
!



                                                                     

nous murmura. 345
JAPB. Totus igîtùr AAT angulis BAIS APB ae-
qualis est. Communis addatur ABI’; ergo ABP,
BAT, AFB angulis 1115T, AAF aequales sunt. Sec!
JET, BAT, ËAFB duobus rectis aerjuales sunt; et
JET, A41" igitu; duobus rectis aequales sunt. Si-
militer ostendemus, et angulos B144, AFBvduolïus’

mais esse. In çirçulis igitur etc. ’

P a 0 P 0 s I T 1 o xxm. (Fig. 251.)
Super eadem recta duo segmenta circulorum simili;

et inaequalia non constituentur ex eadem parte.

erit figura P4122119 circula inscripta laterum numero :5231.
Atqui ex hypothesi demonstratùm est, inihac figura esse un
galas QFJ-f-E-f-sz-f-Z-I-IIQI’. Praeterea in quadu’la’oro

ABIB circula inscripto est ex Obs. 2. Àd-Blefi-FOA.
huque 44-(BIQ-l-9Pd)-l-E-i-H::B-l-(f94-1-H91’)-f-4-l-Z

i. e. vintegri (anguli .A-si-F-f-E-i-H: integlis angulis 194-4-4-

Obs. 4.- Propositio observation praecedente 311m toti’dem

verbis quidem applicari naquit ad figuras circula inscriptaa,
qua impayem habent laterum numexum. Prout enim , initie
ab aliquo angulo facto, reliques dextrorsum vel sinlîsu-orsum
trameras , alii aliique angùli in eandem (ummam convenient,
unde a praecedente proposition: verbotenus applicata contra-

l dictoria consequorentur. Simili: tamen propositio etiam in ta-
]ibus figuris ABÏ’JE (F ig. 249.) locum habet, si recta e centra
circuli Q ad verticcm auguli ouiuscunque E duels, hune in
duo: angulos 0E4, 0E4 dividamus, arque hua integri angulî
E parles "parada: numeremus. ha enim pariter summp angu-
lorum numeris imparibus notatorum aequalis erit sommas me

’ gulorum numeris paribus uotatorum, quad oadem rationna de-
monsu-abimr’, ne in Obs. 3. ductis neinpe radiis ad omnei an-

x



                                                                     

346 negunnronux
Et 7&9 âwwrôv, fui "fg aâtfiç eüfiaiaç mais A3

6110 purifiant 115:;le 5,10qu nui (bien; annamite) in!
tri enim pëgvy Té AFB, AJB, and «Mixa?!» ci 441-21,t

m2 ineëeüxôwoav ai TE, 4B. l
’Eml 0451! agada! être; c6 AFB TMflŒ 511,5 AJB

ïflîijtaïl, 5140m: d’à guipures 2151;le étui me? 03x6-

pwœ panada; î’oocç. in"; 0790: 30114! 7; 6nd AFB ymvz’œ

e ni 6nd 111B, ri 355169 1:); ëwôç, 57:69 30th! (5825-
vazov. 0131; 0790: t’ai flic «fiefs s’ûâet’aç, mû ce?

65079-

’IlPOTAZÏIE uü’.

Té ëni ïoaw 5’66an 5mm» ŒMTiMaTa naïade)? aux

JAÂæg’Âozg 5min . l
’Eowoow 7&9 êni î’oaw SÛÛGIÜŒ’ ni; A3, TA-

ô’pom ipwfplmra’ minimal NE AEB, TZAI- M70) En

i094! 307i 16 AEBiïprLLm 14,5 fZJ Tyæfloau.

gulorum vertices. Neque tamen haec proposiLîo in mandata
semper valet, si integra figura inScripta sitasegmento, quod
minus si: semieirculo, sed tum levi aligna mutatione opul erit
quod hic. monuisse suffieiat. Cf. l’Huilie): de Relatione muta.
Capacit. et Terminer. fig. 5.315. De lignais, «Lune mgulos
gibbos habent, neque in Obn. 3. neque in Obs. 4. senne est:
nec omnino 1min: generis figura  circulo inscriptae esse pon-
Sunt, nisi’forte e lateribus figurailia une secenr.

0b l. 5. Pr0p0sitîo HI. 2e . val, quad codera redit, pro-  
positio, quam in 053. 2. habuimus, valet etiam conversa.
Nempe, si in quadrilatero duo anguli opposili aequqles fue-
riilt duobus realia, circulas par tus quadl’ilaloti varices tandem
(qui semper describ’i potesz, HI. 10.. Cor. 1.) transibit ethm par

verticem gnard anguli. Id enim codem modo demousn’abitur,
ac in 1H. Prop. 21. Obs. 2L Nominatim igitur ciron quadratnm
et rectangulum circulus describi potest.

1 o I . ,P



                                                                     

usas TEKTIUI. . 347
Si enim fieri potest ad eaudem rectam AB duo,

segmentai circulorum similis; et inaequalia constituan-
tur ex .eathem parte AFB, 1111B, et duçatur API,

et iungantur F B, dB. l ,Quoniam igituxi simile est segmentùm APR seg-
menso AziB, similia autem segmenta circulorum surit
quae capîimt angulos aequales (lUuDef. 11.); àequalis

igitur est angulus AFB angulo 14.513, exterior intea
riori, quad fieri nequit (I. 16.). Non igitur super

eadem recta etc. -
P n i0 P o s 1- T I o xxrv. (Fig. 252.)

Super aequalibus rectis simîIia circulorum segmenta
aequalià inter se sunt.

Sint enim supef aequalibus rectis :413, Tlsîmilia
segmenta circulorum AEB,’ FZA; dico aequale esse
segmentum 4ER segmento TZZI. ’

Obs. 6, At, quine in Obs. 3. et 4.1:omînentur Propositio-

nes, nequeunt converti, i. e. si v. c. in figura aligna, que
patgml laterum numerum habet, si: summa angulorum impaq
riuin l. 5. 5. etc. aequalis summae angulorum 2. 4. 6. etc. inde
baud consequitur, circulum describi pesse, qui par omnes fi-
gurae vertiees trament, Sam potins innumel’i ossus, quibus
id fieri nequir. Sit enim v. g. (F ig. 250.) in circulo Hexago-
num ABFJEZ, in quo icaque ex Obs. 3. ernnt anguli 444-.
BI’J-l-EdelH-Jrl-Z. .Producanlur duo latere JE, JI’
laleri 81’ contigus, Adonec rectae 9H, quel? parallela ducal-s:
recule BP, occumint .in punais 0, H , eritque (l. ’29.) ang’uL.

(43H) :JBF, «(459 :312, adeoque .44-11... .3;: 

9*Hz i’ °’ fiâum «49114122 ita comparateur. ut summs
angulorum imperium aequalis si: summqe angulnmm parium.
nequç tamen cireulus pet venins [igname AGHJEZ transir.



                                                                     

348 t ELEMŒNTORUM
’quagpoçonévov gaie 1017 AEB ægipans in! 16

Î Z41 , ami uûaps’vov trot? pet! A amadou êth 16 F,
11179764! A3 EÜÜEÛIQ êni mis! TA, êtpaçpo’est nui ’16

B amusies! En) 16 A oypsîovl, 616 16 finis! chleu 11,340
AB ni 121- Tris 6è AB ëni nia! TA ëtpagpooa’o’qç,

ëçagpôou nul ’56 AEB quina Gai 16 1’24. Ei 769

7; AB 8606m ênl- 1611 Il êqzagyôqu, c6 6è AEB
guipa ëni c6 ÎZd psi êtpagpo’tîu 1), 771m ërzôç

«151015 nanisas, 7; 5m69, 1’) 7104904110555; ais 16 T6114,

«(à 51630.09 minimal Œëwu muni nÂelova (musiez à" 660,

16 F, H, A, 67:59 iodai «dâüvazov. 061: 69a êtpagpo-
(optime mit: AB Mâche; 3m mais! TA min êtpagpéaez
nui 16 AEB quilla 8m 16 FZA- êçaçyo’cst 659d,
and 2’001: mirez? è’c’rm. T6 6’91: 3m mais! ïoaw mitiewîv,

gai a) 655g.

JIËOTAZIS né.
K’ûzlov ægipans 60657109, neogavaypoitpm (563!

minimal minée éon mitigez. i
"Etna; 16 à’oüèv unifia mixlo’u, T6 ABÎ’ 6d 61;

9190941410579de 16v minimal minée 6’011 T6 ABÎ

’ûMÂIMX. ’ I i
1) Posttverba: (a) àpappôau edd. Oxon. et Basil. habent:

612.6 nugaüdëet, me 16 TQHJ. Ktîuloc 6è 16:10:! 06 14mm
zani aidera amuït: î) 6150’ 61.2.6 nul régules 6 FQHJ 161! 1’24
tara «bien: amuît: 6) 6130, tu? I’, H, d etc. cum qua lectione
consentiunt omnes a Peyrardo collati codd. prçeter codiccm a,
âllenl seeutus Peyrardus ita legit, ut nos quoque expressimus.
’erum etiam in hac lectione quam veriorem putamus, aliquid

desiderari posse videtnr, quo ostendatur, ex lII. 25. unumt
segmentum ’circuli naque extra neque intra alterum cadere
pusse. Idem sentira .videntur DeLambre et Prony in relatioue
ad Instit. Franc. faon. l
pomefiwrèirculus enim , qui pet tria panera A, Z, E transit,
fer hase puncra omnimode determinatus est (HI. 10. Cor. 1.),



                                                                     

unau TERTIUI. 349
Congruente enim segmenta AEB segmenta T24,

et pasito puncta À super F, recta veto dB super
TA, congruet et punctum B puncto A, prapterea
quad aequalis est AB ipsi TA; sipsa autemvÀB ipsi
F4 (congruente, congruet et segmentum AEB seg.
mente .FZJ. Si enim A13 recta ipsi FA cangruat.
segmentum autem .ŒB segmenta FZAÏ non congruat.
vel intra ipsum cadet, .vel extra, svel pertransibit ut
T9114, et circulus circulum secabît in pluribus pua;
ctis quam duobus. invpunctis Î 9 H, A, iquod fieri»
non potest Ian. 10.). Non igitur Acongruente recta
AB ipsi FA non c0ngruet segmentum AEB segmenta
Î Z1]. Congruet igitur, Et aequale ipsi erit. Ergo
super aequalibus etc;

p a o p os: T1.0  XXV. (Fig. 253. a. b. a.)
Circuli segmenta data, describere circulum, cuius

est segmentum. v iSit datum circuli segmentum VABI’; oportet de-
scribere circulum, cuius JET est segmentum.

nec huque alius esse potest, quam circulus AZEJTB. At [hie
circulus rectas 1B, dF secs: alteram in punais .4, B, ale
totem in .punetis d, 1" , neque igitur iterum ces secare patest
in punctis 6, H (HI. 2. Cari 1.) i. e. nequit transite pet

v venins v9,’H figuras AOHJEZ. Pariter res demohstrabitut
de conversa ains, quam Obs. 4. hàbnimus.

PROPOSITIO X’XÎII’.

Obs. 1. Quamvis verba: 31:2 16 (:616 play nOn omitti
passim ab demonstrarianem, verumitemen est, quad Camps-
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l350 finemenronum’
Teqwj’oôw 769 si AT dixit une? s6 4, nul 67’160)

«1’716 soû- 4 amadou s77 AT 7796;; 69196: si 4B, ami
[77656151002 si AB° si 6716 ABA-oïguyœsla "je 1.7716

.344 site; Mülçm’ll Émis, s7 i077, sî adam.

"E010! 719616903! peignis, au! immunisa) 71963 es?
BA whig, aux! 197 ngôç (missi ôsjpel’g) 1:95 A; wifi 6716

A34 ramie: l’os] si 67:6 BAE, and 6261190) 76.43 En!
t6 E, sa! ênsÇe’éZfiw si ET; ’Ensl 06s! ïas] émis! si

6716 ABE gansiez 1.1? 67:6 BAE. à»; dans 361:1 si
DE 56mm si EA. Kai 3715i tommy A4 sy’
4T, zanni 6è si 4E, 6150 61) al A4, 4E 6001 un;
T4, 4E îom étois, «incuba êums’gtlx, aux! yawls:

Üflô A413 yawls: si 6776 T 4E goth! fin], 6907i 769
sandow nul fichus aigu si AE fiées; TE goth:
7cm. ’Alloî i AE ni EB ËJEÏZÜÆ] hm mû siBEoïça

sy’ TE Émis riant ai sgeîç des: (si AE. EB; ET
l’eut 611.151.4179 sials" 6 dans 7157199) se; E, âzaossfpasl

6è 6111 saïs 74E , EB, ET; mixiez: yeasôpwos’ fisc:

au! 676 mais! lamais omnium, and sium 7190901741378-
yéappévog «670.09 Küulo’u aigu sysâuœzoç daâs’ùsOç,

nçoçavayéygamm 6 ululas. Koch asiles! ais 16 ART

unifia glandaient! sfumwlt’ov, (hui s6 s6 E très:
mon! mais (261017 condamne

nus, Commaùdinusflllavius, Peletarîus, isliique manant, nec
e divertis oiusdem rectae partibus esse passe des segment:
similis et inaetqualial, quad facile palet, si ’lterünleorum
cires rebtam communem circumvolutum" p6natut,- ita tu: iam
tint ex eadcm rectite communia parte; A

O b5. 2. Rob. Simson. manet, in ProP.’ 25Âolstendeuduin.

esse" non passe ex esdem rentas A]? parte constitui duo cir-
culisegmenta similis et insequalis, quorum slterum alteruni «est

(quoniam non Plut: duobus punais A et B commuai!
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Lissa rennes. 351
Secetur enim AT bifariami in 4 (I. 10.). et duca- -

tur a puncto 4 ipsi AI" ad rectos engluas 43 (1.11.),
et iungatur AB. Ergo angulus ARA ipso 344 vel

I zonier ’est, vel aequalis, vel minor. I .
Sit primum maior, et constituant ad rectam B4,

et ad punctum in En A, Iangulo ARA aequalis anguJ
lus BAE (I. 23.), et producatur 413 ’ad E, et iun-
gatur ET. Et quoniam aequalis est sanguins-ARE
ipsi VBAE, aequalis est et recta BE rectae. E4 (7.

76.)t Et quonlam dequalis est 44 ipsi 411, communis
autem,4E , duae A4, 4E duabus T4, 4E aequales
sunt, attaque utrique, et angulus 44E angulo F4E
est nequalis; rectus enim met-que; basis igitur’AE
basi TE est aequalis (I. 4.). Sed AE ipsi EB o’stensa
est aequalis’; "et BE îgitur ipsi TE est aequalis; tres
igîtur AE, EB, ET aequales inter se surit; ergo
circulas centra E, intervallo autem une ipsarutn AE,
EB, descriptùs transibit et par reliquat puncta, et

v erit descriptus circulas (ÏII. 9.). Circuli igitur seg-
menta data ,* descriptlis est circulas. Et manifestant
est segmentum ART minus esse semicirculo, propteas
tes quad centruïn E extra ipsum cadit.

habere passant III. 10.) ne postes demum ad Praps 24. id du
menstrue noceuse ait: Caeterum Campanus in ProP. 25. paullov
prolixius disünguit casas, quibus punctum F in uno cruruni
anguli 448, sur extra hune angulum, sur; intra cum sium!
«h

,pn0posrrto xxrv.
Obs. 1: Robert. Simson., postquam Prop. 23. in ut

Obs. 2. ad III. 23. diximus, demonstraVerat, breviterfir’n ces:



                                                                     

352 Il SIEMENTORUII .
banale): and 361! si 6716 A34 Nm?» î’osyilsi 1g;

17m; B44, «prix; A4 i’m;g 786047.4va 579111.5ng mais! B4,-

u4T, ai mais aigu ai 44, :43; 4T and dllsiloug
’ éboutas, and é’osm s6 4 m’aimes 1017 ngoguvansnlsia

empesas; mission, nui 67:10:66 son. s6 113T sium!)-

uÂzosn A ù i’Eoiv de 67:6 434 suintas si: 6776 344,
’ and avesqoo’peâa n96ç ni BA niaisiez, au) se? ngôg’

«mini minais) se? A, rspi 67:6 434 souvins! issir, êsrâç’

1017 ABT ruminera; muchas s6 775117901! 37s) si; 43
ais s6 E , mû genou filetais) s6 A3T ŒMW psiCov

pigmentas. 1 idelov des; sminasog doôs’wog, fiançasayæ’ygansat

6 101534105, 067769 écu 16 mimine. "Oust: 566L nouions.

IÎPÔTAËIË 19’.
’Es’ soie î’oosg minions, ’ui l’ont glissions 677i 1’qu

mammouth .fisfiiiuaow, écime ngdg sois n’aimaie-
30;th 7196ç mîç nsçtæsçez’mg (56L flsfisyuvîm.

"3014120071! 769 ions 1.15m. ai ABT, 4EZ aux) ësi
i misois, 74369 [1767 sois sassent; i’oou yœsu’w Emmaüs,-

ai 67:6. 3HT, EOZ, ’75969 de mis negupsget’mg ai
6716 BAT, E4Z- la... au î’os] écris! .5 .BKI" negu-
(ps’gsza 73] EAZ nsgztpsgsz’ç.

pedit banc 271. , dum provocat saltim ad 25., ut estendat; non
passe non rectis AB, T4 congruentibusketiam segmenta si;
milis super iis pasita congruere. h

Obs. 2. Clavius manet, non solum segmentorum) sed
nominatim etiam circumferentiarum, quae ipsoruni termini sunt,

aequalitatem consequi ex ostensa congrueutia. -
Obs. 5. E0dem observante, conversa quoque Ï’rop. 25.-

et 24., locum habet. Nempe segmenta circulorum aequaiia
super sequalibus :rectis, vel super eadem recta constituta si-



                                                                     

Lissa TERTIUS. 353
Similiter et si sngulus .ABJ aequalis’sit ipsi 3.44, .

ipsa A4 aequali facta utrivis ipsarum 34, . 43, tres
4A, 43, 4T aequales inter se erunt, et erit centrum
4,completi,circuli et 43T semicirculus.

t

Si autem A34 minar sit ipso 3A4, et si constipe
tuamus ad 3A rectam, et ad punctum in ea A, ipsi,
434 .angulum. aequalem (1.. 23.); intra ART ses.
mentum cadet centrum in 43, ut El, et erit ABI’

aegmentum mains semicirculo. 1
Segmenta igîtur ’circulikdato , desicrîptus’est circu-

I’us, (juins est’segmentum. Quad oportebat facere. I

il: sa P (a sur T no xxvx. iris. 254.)
In sequaübug circulis,..aequales anguli aequalibus

circumferentiisinsistunt, sive adxcentra, sive ad cira.

cumferentias insistant. - A 1 l A
- -*Sintienirn aequaies oîrcnli ABT, 4EZ, et in

’ipsis-Vadl’cientta’ quidem aequales anguli siut BHT,

EOZ, ad c’ircumferentîas autem anguli BAT, EAZ;
dico aequalem esse BKT cirçumferentiam circumfe-
ramifie. .ÊAZ. i

des; , aequalia esse ponantur segments, et
aequsles bases balisant, basibus bis congruentibus etiam se?
mente congruent. Nequit lieuim unum alterum includere,
quodllaequalia. suait, heç nourri n1teruxn.secare, ex III. 10.
Congtuentibus autem segmenlis crui’alanguiorum ad idem eob
rum , punctumpab extremis basis ducta congruent, adeoque hi
angnii, 06 proprets: omnes (HI. 22.), qui in bis segmentis
sunt , ongulé «qui», et segmenta similis «ont ÉIILDef. 11.).

a



                                                                     

au leLsusN’ronoü
- ’Emçnixâwoav 769 al BT’. EZ.

K.) au; Ïam sials! ai 141311, 4EZ 1616101, tout
sinh! ai (se un; zs’wng’ 61,70 titi aï 3H; HT d’un)?

sans EB, (92 fait: sIai- du) gnosies si 7796;! ou;
finie ni ngôg sçî 9 2’01; Ëosü [541’029 0790.1,5 3T fléau

pi :EZ émis inti.- .Kai inti î’osi êosi ngôg 74,6 A I

fessier ils; 71969 tu; A, ananas! tison êosl 16 BAT
quina 795 EAZ quipou; nui ions! ê7ti iotas êtÏ-fi’eiui’t’

7161! 3T, EZt toi 6è 671i î’oaw aiderois! ditons qu’a

PROPOSITIO XXV: .Obs. Boermnnn.; Rob. Simson. et Phyfair cos casas,
quibus segmentum datant non est semicirculns, coniunctim de;

V monstrlnt. Oued ad additam observatiouem attitra, quibus
.casibus segmentuni du». msius au: minus semicirculô, au: ei
aequale ait, Austin. manet, 61!me positam esse., aussi ex dea
monstntione demum id detegatur. Campsnus rem invertit,
et montrer, si segmentum minus fuerit semicirehlo, "fore ana
gulum ARA maigrem’wmguio BAI; si semicirculus, fore bos
singulos aequales; si mains semicircula, fore 434 minorem,
sagaie, .844, quad ipsum -ut corollaium radditl Billingsley.
Cseterum Çampanus, Peletstius,iBillingsley, Tacquet, aliiqueï
problemajta etiam solvant, ut dues quascunque chordas in
segmenta duoeut, et sa: rectis bisecent, quas ipsis ad anguloâ
rectos erigunt: Qrontius Finens, .Ciavius, Billigslej’, Ban-0v.,

Cousins, fientions hune solutianem simplicioremC reddunt,
dans dues abordas in ducunt , ut unum circumfetentîae puas
etum icommune hsbemt. Austin. denique obsewst’, in con-
structions problemstis sumi, angulosi, et latent: nianguli data
segmenta inscripti dlfizilloc autem posito amitti passe
propositiodem, utpote in generaliore ÎVI i5. cômprehenSam.
Quasi qusmvis verum oit; insolation: nostri problematisape
17. 5. faon addi tamen debet, circuli its’ descripti partent en

HI. 25. cum data segmenta coïncidera. l
sans os miro» xxvn

Obs. Æsullo distinctius procedit demonsmtid, si duo

l



                                                                     

uun TIR-nus: 355
Innganttir enim BD, EZ.

A Et quouiam aequales 81ml" circuli JET, JEZ;
aequales stmt-, quae ’ex centris (HI: Defi 1.)"; duae ,
igitur EH; HI duabus E95 GZ aèquales Saut; et -
angulus ad H anguld ad G aequalis est; basis igitur
basî EZ est aeqlialis (l. Et quoniam àequa;
lis est angulus ad A angulo ad A, simile igitur est
segmentum BAT segmehto EJZ (m, Def. 11.), et
sunt super aequales rectas Br; EZ à quae autem au;

&asua, brout anguli sa cana-nm val ad pèripheriam naquàle!
POfluntur, separatim tractantur, quad fècîeretCnmpalins, ClaA
vins, Palctari’us, Coëtsius; OStendendum nempe est, et a:
11110 supposito censequi alterhm ope 1H. 20. Praetcre’à iurè
àdhug àddit Clafirius, demonstrationem refus casus; quo anguli

ad peripheriam BAP, E42 non sunt mincira reéto, nicotine;
ut a): HI. 25. conséquitut, segmenta BKI’, E42 qon minon-ù
kamicirculo. la canna) niai in HI. 20. cum Austin’o angulos
gibbos (iliaque cdmprehendere velis, ne inane: ài’tiembn-
uranie, si nnguli BAP, EdZ obtusi fucriht.0pe HI; 22. ml
casum angulo’rum acutorum redubi debat: sin hi nngùli rami
fueljnt, res ex I. Ax. 8. péter. Ante omnia autem monehdhm
funin, .angulqs BAI", IMZI val semicirculis insistera; vel
ugthefltis, quae maiora vol minon; si": sennibirculis’, prout
ipsi. réai, obtusi au: nanti fuerint ex converSa HI. 31; que

.nhta banc 26. poni poteau Deniquo Commandinùs, Cla’viul
aliique marient, bas et tres seq’uentes prbposiliones adam in

une codcmque circula locum llabere; v "
Cor. 1. Hinc etiam in aequalibus circulis circumfei’emiae;

jà quibus mut anguli actinies; aequalès arum; Nempegl
91mm circhmferemiae, quibus anguli aeqnales insistunt, ne-
quiles aint, aequalia etinn; arum reliqua circulerait: s’eginbnn
(li Ax.) ’1’. e. cireumferèntiaè, ih "quibùà surit anguli àeq’uales.

Cor. 2. Cf. Clavium ad HI. 27. val Pappi Collecti Ma;
thema Comment. ad III. 52. Prop. Si in, circulo fuerihldlüb’.
mon" parallolae 44, 31’ (Fig. 255;) et puna: «arum .013
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356 anmnn’ronum
pana adula»! ïca (21.172).on fortin" i’ooy d’oc. a; BAT

quina qui EÀZ mpüpwu. "Eau 6è mi 310g â
441211 «027.0: 6’150 tu? JEZ nuait? ïaog,’ lomôv dieu

BKF unifia 10mg? 114Z ÏUOI” 1] 02’900 BKF acoumé-

. ou; in"! il)»; ni EAZ nagupeçsiçt. ’Edal 10’590: toi:

Il ! -tOOIC, and fra ëâyç.m   ’ I

.ÜPOTAZIÈ agi
’Ev roi; ïaozg mîulmç ai êni vi’mny negtqwçuaîv

fisfimwîac 7(0’WICIL î’ow dllqjlwc sinh, Euh! ce n96;
roi; m’wçmg, 3057.18 91969 mais negzrpegét’mc d’un

fiefirjuvîaz.  

items, que ex tandem parte sunt, iungmtur mais 43,121,
«un! circulâferentine a paralîelis interceptae dB, P4 acquales.

Ducds enim mais Bd, 1’11, cran: angnli APR, FAJ aequa- *
u les (I. 29.), Ideoquo aequalel erum èircumferentine, quibus

insistant (m. 26. Ohm). l vCor. 3. Vid. Clavius. Si in aequalibus circulis, val in
«adam circula duo anguli inaequales funin: (sivï: illi sin:
anguli ad cenrrum, sive.ad peripheriam), nous quoque, vel
circumferentiae, qhibus insistunt’yinaequales arum, nomina-
dm en circumferonti- , oui rimer angulus insistin, adam ipsa
maior erit. Et si unus.ictorum angulorum si: muhiplnm al-
tariu: nuguli, anus quoque, çui anus angulus insistit, idem
multiplum du. nous erit, sui alter angulus insistit. Hoo co-
rollnn’um etiam de angulis gibbîsui. e. duobus’rccti; maiori-

bus, vel, si mavis de summa angulorum duobus mais mainte
vol fis aequali valez, dummodb pro arcu, cui insistant, etùm

x«m circuli pattern alunas, quae s’emicirculo vel aequalis 11:1
maior ou.

PROPOSITIO XXVH.
Obs. Est base propositio conversa prioris. Ad plenio-

nm du! demonstradonem pariter an in Il]. 26. septain: tra-
z



                                                                     

f ILiman Tan-nus. - i357.
par aequales rectas similis 3mn segmenta circulmum
aequaîia’ inter se sunt (HI. 24.); aequale igit-ur seg-

mcntum BAP segmenta EzIZ. Est autem et tutus
gIBF circulus toti JEZ circula aequalis;. reliquum
igitur BKI’ segmentum .reliquo EdZ’aequale; ergo
circumferentia BKT aequalis est-circumferentiae EdZ.

Si igitur in aequ’alibus etc. l
P R o P’O s I T Io xxvn. (Fig. 256.)

In aequalibus circulis anguii aequalibus circumfe-
rendis insistentes aequales inter se sunt, sive ad c’en.
tra, sive ad circumf’erentias insistant.

ctandi sunt casas; quibus circumferentiaeï’ qnae aequalen po-
nuntur, non neinOI’es mm semicirculo, quad simili rationne

ope HI. 22. fieri potesr. - . v l .Cor. il: E Clavio. Dune recule .44, 31’ (Fig.,255.),
quae inter se in circule aligna aequales nous Ali; 11’ inter- V
cipiunt, sunt Vperallelae. (Est hase convers. Coran 2.411. ’15.
Propà) Quint» enim circumferentia AI) sil: lequalis circumfë-

rentiae TA,- erit (in. 27. c611. ,Obs. ad Il]. 26. sub finem)
augulus arasant, adeoque 114, ET pareille)" (I. 28.).

Cor. 2. Et quam eüam circumferemiae Jdl’, JAR ne-
quelles sint, aequnles erunt auguli .4131; JFB (1H. 27.), adeo-
que recrue AB, 1’41, iüsi hi anguliisimul aequales sin: duo- i
bus rectis, inter se convenicnt,’ in, ut trinngulum isosiceles
Constituant? (I. 6.), cuius vertex igitur situa erit in mon; eune-
e media basi-BP perpendicularis ad cum erigitur (I. ’26. Con
4.) i. e. (HI. 1. Cor. 1.) in dinmelro ad mediam basin DE

t ducal. i z , , -Cor. 5. Pariter, si puncta istnrum parallelarnm e Adi-
, vlersis partibus situ iungantnr remis B4, 441; quae se incessa-

rio intersçcant in pnncto aliquo E, aequales» cran: anguli
JJI’B, JET, adeoquc (I. 6.) «quel-s sunt renne RE, TE,

e
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358 r l rLrutnronum
’Ev. 7.039 ïootç adulois mais .4sz JEZ En! ïoaw

insgupsgazuîv mon BI’L, EZ, 71969 pin! 1025511 ,. :6
uz’wçotc gantiez: fiefi’qne’zwaçw ai 6nd BHF. EGZ,

91969 de mais negupsgez’wç ai rivai BAT , EdZ’ 257:»

(in i ph: 17116 311F yww’a tu)? «un; EOZ émir i327.
.5 au; 45m3 BAI’ «q; «inti EJZ.

Ei 1) 7039 c’e’vwég étym; 0; 6nd BHF 1545916 EGZ,

piot mîmôv palma] ê’qwt. ’Eow palmai a; 6nd .BHÎ,

ami uvvsoru’rà) apôg 7?? eüûsz’çr, tu) tu? nouois

mir)? amuît!!!)ïffi H, (r7; 6nd EOZ 701149: ïmy 7; mimi

BHK’ ai 0è ïaou ywvliu fini ïoaw ficozçeeuuîv fisfiæi-

«actai, 610w 91969 rois 2501901; d’un). ïm; dieu ’15 BK

negtqzzïgem roi naplœsgeiq. jAMI 0,5 EZ in; ET
écriai 52m, mi a; BIK tige: ni ET abria! 5’01], 7j éloh-

zow 17? grigou, 6mn 26m -a’ôüzlwtov. 01h digne
45:11:06; étirai 1; 1.7716 BHÏ yww’a 7?; «inti E9Z° fin]

(feu. Kui éon 11:9 ,uèv 677:6 BHF vinifiera a; n96;
191A, mis 6è 6m) EOZ trimbala 1; flgôg 11,5 4’ i’qq
Jeu ml a; flgôg 1:93 A 790Mo; r11" ngôç 7974. ’Evoïça’

rois ïamg, mi me? 55,59.
1

1) [La cum Peyrardo ex Cod. a. omnino le endnmesse
t videtur. Edd. Oxon. et Basii. cum omnibus reliquis a Pey?

tarda comparatis manuscriptis habent: EIÎ fifi! 05» 1j 177:6 EH!"
I3») En) 173 6m) E02, (payspôv, 654 ml 1] tînt; BAI" 1.77 tine.
E42 F01; wn’y’ si 3è oz), M’a (15er peignai ici-L’a! etc. Quaç
tamen, quum ad finem, enlumu’au’nnis dentu) aequalitas un u-
]orum A e’ J ex aequaîilate anguiorum JUIF" EeZ deduca-
un, minus apta videntur. k ’
nique ex endem ratione rectae A!) JE , vel punctum E quo-
qua positum est in recta , qune e media, bnsi BP perpendicula-
ris ad eam erigitur (I. 26. Cor. 4.) i. e. (HI. 1. Cor. Il.) in

l dinmetro ad mediam basin ducta. HaemCorollai-ii habet Gile

ben. p. 127. I V, - Cor, 4. E Ciqvio, qui ad Cincinnati; de subtilit.  id Mo

" i



                                                                     

un" rennes,- 359.
A Ini aequalibu: enim circulis ABT, JEZ, aequaii- e

bus circumferentiis Br, EZ ad centra H, 9, anguli
insistant BIIF, EOZ, ad circuinferentias vcro an-
guli BAI", EAZ; dico angulum BHF angulo EGZ
esse aeqnnlem, angulum veto 311F angulo EJZ.

Si enim,inaequalis ait angulus BHF angulo EOZ,
unus ipsorum maior erit. Sit maior-.BHI’, et con-I
stituat’ur ad rectum EH, et ad punctum in ca H,
angulo EOZ aequalis (I. 23.); aequales autem
anguli aequalibus circumferentiis insistunt , quando ad
centra sunt (HI. 26.); aequalis igitur circumferentia
13K circumferentiae EZ. lSed EZ ipsi Br aequalis
est, et BK igitur ipsi BF est aequalis (I. Ax. 1.),
minormaiori. quad fieri non potest. Non. igitur in-
aequaIis estlangulus BÏIIv angulo EOZ; .açqualil igi-
tut. Et est ipsius quîdem BHF dimidius.angulug ad
A, ipsius veto EOZ dimidius angulns ad J (HI.
20.); aequalis igitur et angulus ad «A angulo and A. In

aequalibus igilur etc. t
feu, en Gilbert. p. 150. Si (Fig. 257.) in circula ductildua- .
bus dimetris Sese ad angulos recto: accanLibus, alter: arum
Al’produontur, sintque quadrantes exiuna’parte filins in partes
quo’tcunqne aequales PZ, ZI,( Il), et totidem Je), 9H, H8
diviai, ilmgluturqne rectae 29, IlI etc. quae ex Cor. 1. pl-
iqllelae enim, arque ex puncto extremo B altcrius diauletri par
punctum divisionù I ipsi ex una parle proximum recta duca-

ltu’r IÈ, quaeicnm airera diameuo conveniet in K: erit rota
reste L4 inter punctum concursul K et concavam peripheriem
circuli omnibus pamliclis 1H, 20 etc. une cum diamant) 41’

simul eumtis, aequales. Nam quam, 0b "ou! laquai",
rectae Il], Z9, [IF i. e. Il], K4, et 29, «11’ (Cor. 1.) et
ex endem rationne BI, 117. (adeoque 1K. HA). HZ. OP



                                                                     

’360 :LInnuronen
IIP O TA 212 Mu

. ’Ev nié ïamç uünlozç ai Tom eüüsîm ïaag nagea

([EQEl’aG tiqaœtgo’Üaz, fifi! Hà? (tutoya r3? grigou , Mia!

d’à 510511070: ni flânera. , d
"Eazwocw 1’004 minier ai ABI’, JEZ, uval à! oni-

TOÎQ i’acu 5605m; èbwaav aï BI’, EZ, rois "à!

BAT, EAZ negupegu’aç perforas dçazgoûoaz, 10?;
dè BHIÙ EQZ Üdrrovaç’ Âëyœ (in 1; [au BAF
pelain! VIEQIÇE’QEtOt in] and ni EJZ ,ueIÇom negr-
çegu’çz, a; dé BIIF ËÂdI’tw’I’. negupa’çam 1?; E92

flânera.
Eilrj’cpôw 7:29 ru? uè’mga raïa) 11521007, en? K, .11,

in! êneÇeüzâwoaw ai BK, KI’Â E11,’J1Z.

(ndeoque 2.1,. 91’) palanche aint, erit IllzKJ, et 29:
41’ (l. :54.) adeoque KA:KA-l-AÎ-f-PA::IH-f-ZG-l-FA.

Cor. 5. Si (Fig. 258.) semicircuius AJEH (qui in Cor.
praeced. in numerum parem panium aequalium quemcunque
divisne fuerat) iam dividamr in numerum impuem pàiülxm
aequalium quemeunple 11E, BP, T4 eccf et ducantur peu
puncta aequaliter a diamelro distantia recta: B9, FZ etc. glue
inter se et eum diametro AOH parallelae cran: (Cor. 1.), et
ad extremitetes eius hamm parallelarum, quine a diametro 4H
maxime distant, ducantur e centra 0 radii 04, DE, summa
reètarum fifi, 76, JE, quais hi radii e» parallelis intercipiunt,
"quant erit radio A0. Nain rectae 40, E0. productae ad
M, N, 0b angulum MON:JOE (I. 15.) armm MN:JE
abscindem. (1H.  26.). Ductis dcmde pet A, P rectis (Il,
FIC etc. paraUeIis recule EN, abscindeutur nrcus M4, Jeux
aequales arcubus 4E, 41’ etc. (HI. 26. Cor. 2.) et, quam integer
pemicirculus MAE aequalis si: semicirculo 4417, adeoque to:
nous aequiaies inter se. et arcubus 118, BP etc. continent, quo:
haha: semiciruulus 11H, reliquus adam areau AK aequalis.
erit and ET, adeoquc Jacta Bd parallela erit recru PX.

i
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Luna inules. r 361
P, R 0 P ’o s 1 T 1,0 xxvuI. (Fig. 260.)

In aequalibus circulis aequales rectale aequales cir-.
cumfereutias enferunt, maiorem quidem maiori, mi-
norem vero minori.

Siut aequales circuli ABr, JEZ, et in ipsis se-
quales reclae Br, EZ 1)) circumferentias quidam

-BAI’, EJZ maiores auferentes, circumferenliu vero
BHF, EOZ minores; dico maiorem quidem BAT
aequalem esse maiori EAZ, minorem veto BIIF mie

nori E92. la )

Sumamur enim centra circulorum, K , À, et iun-
gantur BK, KT, E11, JIZ.

h ) l
1) In figuris et textu Iitteras reposuimus, qunlesi Sun: in

edd. Oxon. et Basil. et in figura propositionis «Treuils, quam
Peyraxdus nuliam causam mutatarum luterarum dilel’âî-

Pariter recule 1.3!;le etc. inter Se, et diametro AN paral-
lelae arum: (Cor. 1.) Et quam Id, A!!! tint nous auqualen,
recul! F111? ’44 se intersecabunt in puncto aulique d site in
diametro, quae ad rectam 4M, vol, quai eOdcm redit, al
rectam ei paralielani EN perpendicularis ducitur (Cor. 5.) i.
e. ut facile patet; in diamettn 40H. Eodem mode ostende-
tur,rectas T K, 1311 in puncto a .eiusdem diametri eonvenire etc.
Et quum à: [40:12.9 (I. 54.) et .0311); a. 54.), mit ne

* :141. Endem mode, quum sitla’Ozre, lt 50:17. erit
«6:78. Denique est 30 :dE (I. 54.): itaquczla-Hd-fl-do
i. c. tAOzfiiô-f-ys-i-JE. Habet banc pr0positionem Kraftim
in Geom. Sublim. 5. 93., qui eam Le Hirio (Méta. de Midi.
1692.. p. 92.) tribun. Cf. Gilbert. l. cap; 151.

Cor. 6. Vid. Clavium,’ Boermannum, aliosquc. Reçu
E2 (Fig. 259.), que ex media peripheriae alicuius ducitur
circulum contingent, perallela est rectae linele, que. pori-
pheriam illnm çsubtendit. Ducta enim e centra J ad con-
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362 ’ ILIHEiT-ORUI
Kaî me! En; miaula; 52m, îaou m’ai au! ai in

n54! uéwgm" 0150 à?) al BK, KF aval tonic E4,
,.4Z.. aux; n’ai, and fichus je; ET fléau ni EZ ïoçr
ywm’a 0790: 17m3 BKF gueule; wfi «Etc; EAZ 1’01]
ëaziv. Ai ôè ïaar ywm’m fini î’auw naptqwçsmîv fis,

466mm, 510w ngôg 1019 us’wgozç fion" 5’07] ëgœ fi

.BHIT negzqaëçem ni EGZ mettpsgu’çz. ÏEU’u (Î);

mi 6’103 6 ABF nénies (il? ce; JEZ 191531.91 ïoog’

au), Mimi 02’904 9; BAT negtæa’gem 10mg? mi EJZ
negzçegsz’ç je"; finir. ’Ev 0’590: 1059 ïamg, mi ai

ÉNÏC’. V

I

  IIPOTAEIZMO’.
’Eu rois 1’0on «15310:9 6nd fuis î’aag negupsçelqg

1’012; afghan Ûnozslvovaw.

"Eorw’aow ïaoc "41131110! oî ABF, JEZ, mû è)!

mitois ïacw ngçctpëgemz ânetlofœâœoœv ai BHF,
108Z, nui êneÇa’Üzôwaœv «ê BF, EZ düeiac; légua

au 2’07; 50’521! Bl-v w’âsîu 1?) .EZ.’

  Et’hfrpôw 31039 1d ue’wgu raïa! uÜzÂwv, ce? K , A.

A «(à ênsÇe’Ézâœoav ai BK, KF, E15 .11Z.o

l - l ltnctum A recta 4A perpendicularià est ad tangentem (HI. 18.),
A: ductis 1B, 41’, in trianguli’a 489, 4m est 432413 et

49 commmis, et 0b nous dB, AF ex hyp. aequales, aligne
la: B49:r49 (HI. 27.), itague BOA-:194 (I. 4.), proinde
urerque recrus est (I. 15.): itague recta E3 pataude: erit
rectale BP (I.- 23.). Hinc simul pater, rectamE, quae e centre
circuli ducta arcum circuli bifariam secat, saure etiam rectaux:
illi arcui subtensnm bifaviamy et,ad angulosxeuoé.

, Cor. 7. Convers: quoque auteccdemis corollarii facile
demonstrabitur: nempe, si recta EZ, quae ex media peti-
phcriac alicuius dùcitur, panne]: est rectaë lineae, que il-



                                                                     

un: TERTXUI, 363
Et quoniam aequales circuli saut, laqua!" and: et

rectae ex canais ductae (HI. Def. 1.); duae igitur
BK, KT duabus E11, AZ aequales sunt, et basic
ET basi EZ qequalis; angulus igitur BKT angulo

’ EAZ aequalis est (I. 8.). Âequalas autem anguli ae-
qualihns circumferentiis insistant, quando ad tenta
sufzt (HI. 264); aequalis igitm BHT cirqumferentin
ipsi EGZ circumferentiae. ’ Est autem et tolus ART
circulus toti JEZ circula aequalis; i’gitur et (cliqua
circumferentia BAT reliquaç circumferentiae EAZ
TacqualisTest. In aequalibus igitur etc.

PROPOSITIO xxxx. wigwam),
In aequalibus circulÏs aequales Lcircumferentiu u-

quales rectae subtendunt.
Sfint aequules cirËuli JET, JEZ , et in ipsi: su-u V

mantur aeqnales circuxfiferentiae BHT, EGZ, et il".
gantur ET, EZ rectae; dico .aequalem esse rectaux

ET rectae EZ. I ’* Sumantur enim centra circulorùm; K, A, et iun-
gantur 13K , KT, E11, 114Z,

hm lineam subtendit", E3 contingit circnlum. Erit nom!"
angulus BÀQ:TJB (HI. 27.) 480-3419 (1.5.), .nçhoquo
(I. 52; Beazrw: recto (r. 13.). Unde et La mm.
crû (I. 29.) et E4 çirculun; continget (HI. 11.).

Cor. 8. Si in aequalibus circulia, vol in iodons circula
duo amas inaequàles fuerint, erunt etiam anguli ü; insistantes
inaequales, sive illi fuel-in: anguli ad centrum sive ad peti-
pheriam, nominatim, qui maioribus arcubus insistant anguli,
eruht maiores. Et, si anus istorum arcuum lit multiflnm-
alteriue, erit adam angnlu-sn priori insistent idem multiplum

.- r5»-

x



                                                                     

364 etxmsu’roavn
[fui me; i’m; 30m a; BHT nsgtrpéèem EGZ

"commun, in); étui and ywm’a 7; 17m; BKT ni 1571:6

EJZ. Kain âne) ïaot dolai 04’ ART, JEZ mixiez,
’i’oal,siol and ai à: zain! nëmng’ 6150 ai BK, KÎ
d’ail 1(ng EA, 111Z l’au; n’ai, un) ywwùxgrli’aaç nagé--

zonarlfla’mç 07904 o; BT fléau a; EZ i’m; êtrn’v. ’Ev

n ., ,, t ..«ou un; 10mg, Mai 1a 5521;.

IIPOTÂZIZ l’.’
T1134! ôoâeimw Visoupæ’guav 61’109 Tsp’sîly.

4 ."Eu’uo 1j Joâsîoa nagupæ’çem .445, (mm; mit!
AIE neçupe’qecav 677105 ŒGIÆEÏ’V. T

anguli alteri insistemia. Est haec conversa HL 26. Cor. 2.
0L pariter defiangulis gibbis qnoque valet.

PROPOSITIO xxvms
O b s. A11 pleniorem rai tractationem (Pfleiderero monente)

praemiuenda fuerint acquenu’a; Si in uno circule remarBP
par centrum transeat, in altero etiam ci aeqnali recta EZ ipsi
ET aequalis pot centrum nansibit. Nam si E2 non pet cen-
u-um transiret, ca, glue par ceutrum circuli 4EZ transit,
maior-foret quam JEZ (HI. 15.) i. e. maior quam ET. .Ea-
demænutem illi est aequalis (HI. Dcf. 1.) q. e. a. Tum au-
tem, quam circuli aequales sint, semicirculi etiam, quos dia-
mari àBT, EZ anferunt (L Def. 17.) aequalcs erunt. Sin
autem B11 non pet centrum (muscat, nec ce, quae illi acque-
lis est, EZ pet oentrum transite potest: nam, si BI’ nonupler
centrum qansit, erit fila miner diametro circuli A13." (11L
15,) in e. (1H. Bof. 1.) minot diametro circuli JEZ, itague
et EZ minor est dîametro çirculi JEZ, adcoque non par con-
"un! circuli JEZ transit. Atque hinc deinde reliqua conse-

’ Quentur ut apud Euclidem. A
C’pr. l. Et quurn circumferentiae, qua; aeqxules recule

t
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Et quoniam aequalis estlcircumferentia 31111 ci».

cumferentiae EGZ , aequalis est et angulus BKT and
gulo EAZ (11.1. 27.). Et quoniam aequales sunt cir-
culi 1113T, JEZ, aequales sunt et rectae 6x centris
ductae; duae igiturTBK, KT duabus EA,-11ZTae-
quales sunt, et angulos «squales continent; basis igi.
tur ET basi EZ aegualis est. In aequalibus igitur etc.

PRO’POSIT-IO xxx. (Fig. mon
Datam circumferentiam bifariam secare.

nSit data circumferentia »A.4B;,oponet circumk-
rentiam A43 bifariam secare. v

in aequalibua circulis vol in codent cirbulo (cf. Obs; sa. HI.
26.) àuferunt, sin: aequales , angulï etiam, qui’iis insÎstunt;

sive ad centrum, sive ad peripherîam aequales «antan. 27.),
I adeotqne segmenta erunt similia-(IIL Def.11.). Cf.oPfleiderer.

Cor. 2. Si duo aequa1es circuli (Fîg. -261.).;sàîmene-
cent in A et 1.9; nous APR, ÀJBIemnt’aequales adeoquo I

similis (HI. 27. et HI. Def. 11;). * ’ 5
Cor. 5. Si in aequalibus cjrculis ont in codera cit-cula

inaequales rectae comtituantul”, maior recta  I naîorem, mina):
rhinorem noircumfercntiam abscîndet (I. 25: et I Il. Cor. En;
si nempe de. segmentis loquangur, quia semieérculo minon
olim. In segmentis vérO, que semicirculo mammouth-ton.
trarium valet, trompe minot recta main: sagum-muni ubrendit.

Cf. Clavius. A . , , ,, . -
PROPOSITIOXXIX.  

Obs. 1. Est haec conversa praeeedenlis. Et, çiquidem
circumferentia’ urfiuelcirculi si: Isemicii’culus, erit (quam cir-
cumferentiae uninnque animales silionne tînt, Afin-m’ai adam

jacquales ponantur) etiam circumfetentin, que ex airera aumta
en, semicirculus, adeoque rectae subtendentes diametri. Sin

t



                                                                     

366 . o ntgnnuroikoptv
iEchîilâuw; AB, nui 18111750190) 01’141; hon-ci f6

T, nul aïno coi? T 01,708!ij AB etifiefgz ngôç 69-
08;: 471190 a; T11, ami êneÇèÜzâàmml aï A11, dB;

[on Sial in); ëœlv ai AIT t1? TB, atout-j 6è a;
En. [6:50.635 ai .41”, mawz’ mis BF’, 121 and
tibial. Kal noria 1; 67:6 And 710149: 1:); ÛnôlBTÂ
un], 6901i 7&9 ëuatégu’ fichus aigu ai .44 fléau 111,7

dB 1’61] iodai. Ai ô’è i’oat eüôeîai ions negtçoegst’ag

r (imageât, niv un putain» 7;; putain, min 0è éléga-
mva 177 êlcit’tom’ ami 301w éuazëgœ 1033! .411,- dB

negupeguaîv 0.055sz ’IÏyzWuÂc’ovt 1’07 taïga 15 A4 ne;

eupe’gem 13? dB negupeprlg.

- antennueguales tint circumferentine BÏIÏ’, E92, emmi, quam
circuli «quelles oint, etiam reliquae circumfeljemiae BAT;
EdZ aoquaIel, et quam, tu; Euclide: ostendir, aequales sin:
anguli a! centrum , adeoque etiam anguli ad peripheriam; «g;
menu haec «un: similia (III.Def. 11.). Et hase propositio
pariter valet, si aequalu circulai-rentier: in andain circula
sumtae sima Hinc consequitur

ope. 1. Rectae’ 11?; r1 (Fig; 255.) in unau. a: In;
28. Con 2. enquilles vluntl. 1

Cor. 2. veto in aequalibus circuÎis, vei in codent
cireulo inaequllia segmenta sunna fuerint, dum utrumque mis

.nul est umicirculo, recta,.quue minori segmenta subtenditur,
miner dt ea, quae maiori subtenditur: in segmentis contrat
que unimque semicirculo maior: Vsunt, matutinal obtint;

E; Clavio. IObs. 2a Îdienf .Clayius et ante èum Commanciinüs 3e:
queutes gdiioîunt propositiones , quais nuEficiat hic subiungere :

l A. rcirculi, e quibus «que!» recru auferuut simili: nagé

menu, natales sont; ’
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Îungatur ÀB’oet secetur bifatiam in T (I. 10.),

et à puncto T rectae 11E. ad rectos angulos ducntùr
FB (1. 11.), et iungantur ,44, dB. i

Et quoniam AT aequalis est TB, .comrnunis autem
TA; duae igitur AT", T J duabus ET, TA aequales
suntt Et angulus ATA angulo BTA aequalis, ’rectus
enim uterque; basis igitur .44 [bilai dB aequalis est
(I, 4.). Acquales autem rectae aequales circumferen-

i fias suiferont», maiorem quidem inaiori, minorem veto
minori (HI; 28.); et est utraque ipsàrum AH; 4B
circumferentiarum miner semicirculo; igitur circumn
ferentia AJcircumferentiae 4B aéqualis erit.

Ex circuli; inaequalibua aequnles’rectae dissimile: cira
cumferentias auferunt.

i C.- I L.1 . .. . ;’.1.’Mfl.Rectae, quae ex cuculle xmcquahbul similes circumfcs
realia: auferunt, inaequales 51mn

i l Dl. i vHectae , quae et quibnscunque circulis circumferential siè

x

miles înàequales auferunt, inaequales suint; q
Obs,13. Ope huius Propositionis varia adhué theorü-

.mata demoustrâri. pensum, e quibusvtSequentia bue relent
- visnm Suit. 1) Si divisas sit circulus in sax pertes «que!!!
in J, 13,511, d, E, Z (Fig. 266.) -- fieri id pesse, infrn ex
IVs-15. gambit --- ducanturque TE, BZ, ponantur AI", JE,
occurrentes- rectae BZ.in 9, H , dico rectaux BZ trifariam esse
divisam.- Nempe 0b aequnles circumferenlias «4P, TE, Ed
4mm: et recru Il”, PH, 1E1 aequales (HI. 29.), adeoqne
erit triangulum ATEiaequilatçrum, ndeoque aequiahgulum ,
(I. 6. Con), et, quam nous BIT, EZ sin: «quiet, me En
puma: recru, TE (HI. 27. Cor. il), ed’eoque (anguli 16H,
4H9 squales angulie ’1’, B (I. 29.),- unde .et triongulin!!!
49H erit aequimgulum, adeoque (I. 6. Cm.) aequilatcrum;



                                                                     

368 i xbsuenrcuun
filin taïga flûtiau mettps’gsta cilla tenonna scatol

’rô A amidon. "01169 Mu nanisai. *

Il P,Û TA 2.1. loi.
’Ey 4.6.19. , a; [un à! 14,5 imamat? y11001411 o’çàyi

50114" si as à! un? page»; utrl’jlwn minon! 6919m7,"
si 3è in on? flânez". quinau- pu’è’wv ôçâvîg. Kai

élu 9; ph! un? pelçovog ŒMMŒOQ qu’a mita.» émir

ôgôæig- 0è mû élimons quinone: yœw’a-üq’wwv

69199,79 ’ .
Et, qüütfi lit onglllus JBO:.:BAO (I. 27.), erit B9:j19 (l.
6.) :OII. Eodemque modo ontonditur, esse ZH;H9 : ita-
gue recta BZ in punais 9, H triforiam’ divisa est. Est luce
propositio Gregorii a St. Vincent. de Quadrat. Circu’. p. 169.
Cf. Kraft. GeOm. Sublim. p. 79. et Gilbert. p. 132. 2).Si
duo aequales circuli se intersecent in A et B (Fig. 267, et ex
une intersectionum puncto A describatur circulas, qui titrant.
que reliquorum eirculorum secet, unum in d, alterum ’in 1’.

punch B, T, d in eadem recta elunr. l Dix-cantor enim techno
Ali, 1B, et 4B secet ’circulum in Z: et, quam anguz
lus A84 sit in attaque circulorum aeqnaliurn, nous Al, ,12,

I quibus insistit, nequales arum (HI. 16.), ade’oque etiam recrue
.44,-AZ, quae. hou nous subtJndunt, aequales ému; (HI.
29.) i. e. punctum Z erit in circula, centro A radio 44 de.

’ecripto: idem? veto ex hypothesi est etiam in circule AJB,
ergo erit in utroque circula, i. a. cum punclo intersectionis
l’- coinçidet. Est hnec Gregorii a St. Vine. HI. 1. p. 167.
ubi plates ossus Speciatim ’expositi saut. Cf. Gilbert. p. 158:

.PROPOtsITVIO xxir.
055. Circumferentiu’um Al, 4B esse, sut in dation-

st’ratione dicitnr, utrnmque mînorem semicirculo, inde patet,

quod eix’ [11.4. Cor. 1.1-recta T4,, si opus en prpducta par
centrant transit, adeoque et alter: parte nous A]? demain.
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Ergo data circumferentia bifariam setta est in puna

etc A. -Quod Oportebat facere. - . 4

t , u . r’ P a o P 0 s I Tl 0 xxx1.1(Fig. 269.) ,
In circule, angulus, qui in semicircülo, rectos est;

Qui veto in maiore segmenta, uriner recto; qui autem
in minore segmente maior recto. :Et insuper maioris
segmenti angulus maior est recto; ,minoris ïve’ro segd

menti angulus miner recto. v - H
I

z .Ï . . I . . L . v A . v [A icircule rtel’nm accourt, et semrcrrcnlum subrendrt, une:
itague pars est oitcürpferentia Al vel 124.. Plnra lune deduci

l ponant consectm’a: . .
Cor. 31. Rectal, quaie chordam circuli (in tout" n:

ctam circuli segmente sublensarn) bifidarn et ad lingules t’e-
cto’s "ont, sur, qeod aqueux redit (tu. I. Cor. 1.) diamant-
circuli pet mediam chordam ducta, au: dlameter, quae chou-due
ad engluas rectos sacrum, bifarirm dividit utrunlquësgà
mentum, oui chorda illa subtenditur. s A

Cor. 2. Diameter,.quae aimanter muni a thora: sub:
,tensum bifariarn dividit, bifariam dividit quoqueïllteium, pu;
tâter ne chordtm , alquexhuic est ad englue: rectos.

Cors 3.- Recta, quae duos charrias alicui opposites a:
en: bifariam dividit, est (Hamster. cluse chordun bineur,
ipseque ad angulos rectos insistita

Cpr; 4. Recta, que chaulent cliquant, et boum et;
autan, cui il]; subtdnditur, bissent, estdinmeter, que chuinte

, ad singulet, rectos. iraistit,.’et. oppositum qnoque deum. bi-

eecatav , . .Cor: Idem filet de perpendicth ex pudeto une
ulicuius in oppdsitani ipsi chardon: demisso. - a

Cor. 6.- Repetita problematis applicatiOne- "en! acivcull
quicurique in. quatuor, octo,.ledecirn. et genet-aliter 2n Pertes
squales dividitnr. a (Siam: luter:w ormaie e enliedis filouterai.)

’ ’ o A:

z .



                                                                     

370 sizmzu’ronum
"Raya avérion- .o’ A812! , âldpngoc [3è 4213105

51:1!» a; Br, m’mgov 6è 16 E, nui êneÇw’x-Üœcav aï
3.4, AP, 1M, An .«fiyw 51nîpèv à! «a; BAT 7;,"-

uvzliço. yœw’u 1:; 17m; leF 69191; 3mn" ôè-Ïæ’v

411311 pelÇoW me? ùuijo’v vpæipau yœviu , a; 15926

ABF, 31021:0)? 6997]? 0è à: AAF élima-m
7013 ipomvult’ov quipou! renia a; 67:6 AAF peIÇwv
(en?! 691911:ch

’Enafeüzâw 9; JE, mû ôtrl’zn’îœ a; HA ahi 16 Z.

Kari lm) 1’01] Enfin! æ; RE 17; Ed, 1’01; ËO’TÏ mai

ymw’a 1; 6m; 113E "53; 6716 BAE. 11021441, 5nd 5’01;

(mW 7; TE. 17; Ed, Îm; son aux; q; 6nd AFE p;
inti FAE’ (Un; (29a 1; 15m3 BAT 31101 mais Ünô JET;
API]. 5’01; émiai. fiEoru 3è n’ai 66716 ZAI’ 5216;

qui? JET minima!) 6’001 un? 6716 ABI’, AFB 7m-
w’wg ÏO’Yf i091 0794.: au! «En; BAT yww’a ægi,1în6

 ZÀF, o’gw-dgœ êxawëgw fi taïga a?» ce? 3417 vinai

sulky yœvla 15 137:6 BAT 695,5 301w;

: PR;O P o 31710 XXXr.
Obl. t. Cire: en, quu ad finem huila plopoaîtionis du

1:15qu ugmnti mimis au: minorin micirculo dicuntur,
«un valent, qua: in excureu ad hune librum (1d segmenta

.sclnièirculî adïProp. 36. abritant, Inde fichu! olim ,. qui ul-
’ timam propositioniu 16. partent pro sphria bahut: et idcirco
«unifiant, huit: quoquo ultimam purent a: pari ariane omit-
tunt. Pluton" (quint! il Prop. 5L clochât: de ahgulîp in

-ugmemis, quam Pro!»- 20. 21. Euclide: lamina coepent,
absolvant, ad Pleuiorem autem ProP. 25. enduiüOnem con-

uvuu boy. si. patinera videntur, ut na PME. 26. monazi-
nm, nequl tamen Prop. 51.- ante [IL 22. id quam il]: reçur-

yriz, -p°lli .pouit; urinimila fumât, lb ipso luctore Prbp. 31.
En. tintin pou 111.22. positun faine, a que ordine forte
pentu! quam HI, 26. mutila- Euignet, mon, et une 1H.

I

D
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Sit circulas ABFA. diameter autem ipsius,,sit BU",

centrum vero E, è: iungantùr B14. 111", A4; Alî;
- dico allgulum BAI1 in semi’cirtulo B111" rectum esse;

angulum autem.ABF in segmento JET semicirculo
maiore m’incrém recto; angulum veto 14.41" in seg-
menta AJF .Semicirculo’ minore ’maioregn essetrecto;

Îungatur AE, et vproduqatur BÀ ad Z.

Et qtzonium BE.aequalis çsz Ed, aequalis est et
.àngulus 241313. angülo BAE (I. 5.). Humus,- gym-
mimi. TE aequaüs est Ed, Buequalis est et AIE an-I
gulo 114E (I. 5.); ictus. igitur BAT duobus ABF.
ÀFB; ueqlialis . ë’st. Est l autem Bel: angulus ZAT,
extra trîangulum JET, duobus angulis ABÎ. rif B
aequalis (I. 32.); aèqüalis igitur et anguluszAF an- .
gulo ZAF; rectus ,igitur marque (I. Def. 10.); an-
gulus igitur BAT in semîcirculo BAI1 tenus est.

35; in qua nunc primum adhibetnr, potin fait; Îta de 11.16
te indican: Pfleiderer. in sched. mscpt. Cf. Thés. inau’ngur.
1791. Th. 2. àqq. BEam, quae secundo loco pohitur,» 80mm);

.atrationom orbitât, Rob. .Sjmson., Austin. contra ex «11]qu
quoque déduit, quad , angulus’ in union segmenta miner
recto, angulun aütenï in minora Jegmento Îmaiog Ait recto.

. Idem iddicat, Coerariumlvulgo àdditum nazi hm: pettinere,

. «à sa I. 32.. cui .prorosititmi mimi ne: illud, paullo.gene-
nlius, ut Corrô. iubiuflximuse nEt-mnnifiatum en, conveça
nm quequeærbpoaiciouiojll. 81. locum haberd. Nempe, si
angulus..a1iquis ad petiphefiam tncflzèlit; erit in sen’aicirculo: I

si ait .acutus, vol minot recto; erit in segmente macre: si
si: clamsai, Vel maior recto, erit in segmenta minore , quad
fui!" wmto contraria, demomtubinux. In Clavim. Potes!



                                                                     

372 eiemewronvns
Kui 5115i rat? ART 191764100 «Mo ywvlaz a2 69:6

ABT, BAT 0450 0.919154! éloirtorëç slow, 69191) me
?)uûnô BAI" shimmy (2’91: dgoiç www a; 17716 ABF l
glanda, haï ions! ès! 197 ABF peignait vos? tripznwlz’w

Humain » A - ’K01) lavai à! admit,» cetgdnlwçôw être; 16 ABFA.
mais! 0è à! mais uüzlorçrznganlc’üng ai énevavtu’oa’

Bymm’cu (Twist 6919m9 ïom club" ai 590c 569:6 ABI’, A41 ’

600w ôgâalc in; elalv.’ Kaz’ 101w fi 6716 AB1"âldt-r

WM’ 6905p 3.01m) 0790: fi 15m3 AAF yww’œ pull-an!
dçâfic écu, mi écrus! à! 197 AAP ÊÂGIWOVI 1017 vinen-

wallon ægipan. ’ ’
Aéyœ 5m nui 1; un me) peI’Çoavoç Tyæfyamç noviez,

à; neçlsxope’m] 6nd te 11,79 ABF negupsgslaç mû 127g

AF eüôeiag, "dans! émis! ôpâfig’ 0è 701? êÀdTIO-Ë

vos guignas ravala, meulages?) aîné se si; AAT
’incçupsgsiag ami mis AF 645051019, flétans! émis! 69.

autem ’etiam directe demonstrm’. Idem Clevius chique se-

qùemia addnnt curcuma. ’ L
Cor. 2e Inh’ùngulo tectangulo BAI (Fig. 270.) si hy-

poténuse BF bisecetur in E; et centra Egradio EBxàEF de-
scribetur circulas. usnsibit me par A verticem anguli recti,
n! , v ut aliter dicsmus; eirenlus super BI’ descriptm est Io-

.eus venieum omnium trinngulomm rectangulomm super. BI’
descriptorum. Quum enim angulus BAT motus sic, erit ul-

’gulus ABI’ minot recto (l. 17. Cor. 1.), ndeoque circulas
radio En descriptus cum recta Bd itemm converties (1H. 16.
Cor. 2.). Et quidam convenite cum ca «lobe: in punclo A.
Si enim non in A conveniez, corinniet cum recta Bd in

’ fane!» aliquo ab A diverse v. o. in A, crique nugulus BAT
Tennis, utpoto in semicirçulo situa (1H. 31.). Idem veto
Idem maior. est sugulo’ recto BAT-(1416.) q. e. a. Bodem
mode ostenditur, circulum reetsm HA non 3eme in puncto
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LXBER. fun-rus. 2 378
A Et quonîam trinngulî JET duo anguliABF, BJF.

duobus rectîs minores mut. (I. 11.); rectus autem BÀI’;

minor igîmr recto est angulus ABF, atque cet in
segmenta ABF seïniçîrculo maiore. , ,

Et quoniam ABPJ est ’quadrilsterum in leirciflo,’

’quadrilaterorum autem in circulis anguli oppositi duo-
bus rectis oaeqùales sunt (HI. 22.), anguli ABT, AAF
duobus remis aequales sunt. E5 AB.F,minor est recto;
reliquus igitur angulus AAÎ maior recto est, et est
lin segmenta AAF semicirculo minore.)

Dico praeterea .maîoris quidem segmenti anguluni
comprehensum ebiABFICircumferentja et AF recu ,,
maïorem esse recto; mînoris vero segmenti augulum
omnprehensum ab AAF circurûferentia et A F recta ,-.
minorem esse recto. Et est hoc manifesmm. Quo-

aliquo4 Z in recta 19.4 ultra A-prodncta. Secabît ergo in A.
-Cor. 3. Facilior lune emergit ratio lsolvendi problema,

quad habetur in Il]. 17. Pmp., descripto nelhpe super reçu
11E (Fig. 233.) circula, qui, quam ex Cor. 2. transira debout
par puncta B, 9 in girculo duo TRI, puncta luce assigna-

. lbit, ad que ex A rectae éonüngentes AB, Je duel pauma. V
Similianodo solvetur. problema, quad habuimus in Il]. 17.
iObs. 4. descripto super recta Au (Fig. 236.) semicirculo, qui
punctum d designabit. Pari rations solvetur p1*o.blemaîl. 47.
Cor. 10.: describere quadratum, quod sequale sir differemhe

’ Cor. 11. Quadrllalerum infeirculo inseriptum ,. culas duo
latent. opposita sur". parallela (Fig. 211.)îparsllelogrsmmum
est rectangxdum. E Clavio, et Peppi Collecr. Mathem. son].
62. Prop. cf. qune dixlmus ad 111.322. on... 2.55.33.: 111422.

Obs. 5.] .Quun; enim ex hypoth. du: dB, Pl Ipnnllelu,



                                                                     

374 ecemenronumv
l

flic. Koci En"! miro’ôav èaæ’egôv. ’Emi 7&9 si 13m;

suiv BA, AF 66.915.034! 73591671014577] 0’931) yww’u

50m; a; des; [mû 11j; ABI1 negtwgeiag nui wofg AF
eüûeiaç nagiezouëvq peigna! 30m 69191]; 11:51:11,
final 67:6 raïa! AF, AZ 51305th 69:91; âme» a; âge;
17716 Tic T A 511961059 nui T779 A F A negu’peeet’ag ne».

galopés"; élénwv doris! o’çâigu 1E1! 11512.91 dieu, sur;

in? me tA A A J2 2.
’Anôdætâlç un? âgââv siam; zrjvônô BAI". ’Eszei

0min)" être"! a) «lad AEF si; 15ml BAE, il"; foie

. l Aarum (1H. 26. C0131.) nous HEP, AZJ aequales. Eodem
modo ostendimr, sequales esse arcus JOB , JHI’: erit itague
ART semicirculus, adeoque angnlus B recrus (1U. 51.); :6?
demqne mode res de reliquis angulis demoustrsbisnr. l

’Cor. 5. Si per centrum A circuli alicuius (Fig. 272. a.
b. c.) circulas describatur. et pet utriusque circuli centrant
mon ducatur, quae posteriorem- eirculum seeet in Z, si de-

îindolex panera Z duculnr recta quaecnnque, quae primera
circulum seeet in B, F: par: filins e31" intra priurem circug
lum contenta a .posteriore secabitur bifariqm in puncto aliquo
E. Clavius et l’appi Collect. Malhem. VIL 91. vel’ad Inolin.

L. Il. ad Probl. 21. cf. Gilbert. 1p. 158. Ducfa enim 4E,
erit angulus JEZ reculs (HI: 31.) quippe in semiçitculo con:
sututus, ndeoque recta BE in E bifau’am secalut (HI. 3.).
’ Cor. 6. si yeota aliqua BA (Fig. 269.) in circula non.

Hansen: pet centraux, adeoque circulum in segmenta insequalia
seceÎ (Obs. ad I. 17.13.Def.) ducuurque diameter BF,.iuncta
AI, angulus ,Al’li in maiore segmente diffetet ab angulo
nom (nempe minot ou erit).angulo ABJ’, quem chorde AB
cum djanseuto Bll comprehendit. Et quum piaulas in seg-
mente ad appontas panes. rectac A3 puma rectum anguluus
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) * Lulu ranz-tus. 237.5
pian] enim angulus a BA, AF remis comprehelïsus
reclus est, qui ab ABF circmnferentiset AI testa

comprehenditur, maint" est recto. Radius, quorums,
angulus ab AF, AZ mais comprehensus rectus est,
qui a Il]! recta, et AIT-j circumferentîa comprehen- .
dinar, miner est recto, ln circula igitur etc.

I

ALtITER.
Demonstratur anguluin BAF rectumesse. Quo-

niam angulus AEI’ (luplus est anguli BAE, sequalis

endem quantitate superet, que sngulus BI’A minot est recto
(1H. 22.), augulus in oyposito isto segmento prîtes ditïeret
ab ansulo recto (maior eu mit) angulo Apr. Cf. Thon.
Simpson. Elem. of Geom. Bock 1H. Prop. 16.

Obs. 2. Aliter propositioms HI. 3l. pars prima in: .01.-
[erri patest: Si dune recrue AB, AI’ circulo Înscu’ptae (Fig.

. 269.) atque ex eadem in circula puncto A exeuntes rectum
angulum officiant, summa quadratamm enrum aequale est que-
drato diametri.” Ncmpe, quum ex l. 47. summa quadratorum
earum aequale si; quadrato Vhypotlxeuusse BI’,.quod in effet.

tut, nihil aliud dicit, quam hypotenusam Bresse sima! dis-
metrum circuli, sive BAT esse semicireulum. Forest autem
inde deduci generalior propositia, nempe: si duae recue cit.
cula inscriptae AE, Bd (Fig. 213. a. b.) se inyicem inpuucto
aliqua F, sive lutte, sive enta circulum posito in nocent, ne
angulum rectum. comprehendant, erit entame quedutarum
rectarum e puncto secüouis usque ad punas, in quibus cir-
cula occultant, aequalis quadrato diauwtri. Omisso sa ossu,
quo airera rectal-uni JE, .Bd pet centrum transit, qui lulu].
diùîcultatis habet, ducantur rectne A4, JE, .EB, BA et dis-
ante: AZ, ac iungatur dz, eritque (Fig. 273. a.) anguhldzl



                                                                     

43016 ILEMBITQRUIÇ
- duel sur; émue sial dmvawlor étui dè aux! 9; 6nd

AEB 8m12,- Œfig 15m3 EAF’ ai dans 15ml AEB, AEP
dtnldoz’evéç état Hic 67:6 BAR V ’AÀM ai 6nd AEB,

AEÎ’ dvoiv 594mm î’acu siaiv’loi des: 15ml BAT- ôgâ’q’

661w. ’Omsè 5"ch deiëcu. ’

Il O P I Z 1)] A.
’Eu à)? 1mm; tpawsgôs’, En ëdv 1; ,uîa glanda 191-

,, I l C I . 1 27034101) saie duaiv un] , 090-1] ému! 1; www: du: sa
and fuis! 511511115; m5513 1) saïs mitais un)? chleu.
:014»? de Érpàâæîç 10m (561v , 690d eîow.

IIPOTAZIZ Àfi’.
’EoËsl adules; ÎÊanIfl’WflalÏ ne 64605212, dm; de «tek

signois sic e61; 1132101! dtazâfi ne ev’ôeîa sémovaa 16v

mixiez! .1132: lactai yœ’w’ug 73969 et) évanœolus’æly ïoou

è’oovwz (mie à! mais êvaÂÂdE 1017 46x101: guipant

ruminâtes. . a
V 1) Hanc lectionem hast]; ex edd. Oxon. et Basil. rouie
tuimus. lPeyrardus e Cad. a ponit 11)» 53:51qu 2116;. Al:
luce lectio ad sequens: içsëfic non quadrat, et muterez. eue
dehebat a)? Exeivov inde, quam augulus exterior nunguam
e41 11mm angulum, sed ad tuangulum refel’atur.

:ABT ex 1H. 22. Cor. 1. (En, imam nngulus 445, utpote
recrus (HI. 31.) sequalis si: angulo A F8 ex hypothesi quippe
recto, erit reliquus angulus 1.1er1112 (I. 32.), adeoque
ercus dz: aïeul EB (IN. 26.). et recta MZ: recru EB
(m. 29.). En autem in triangulo rectangulo A42 ex I. 47.
.44 q-I-quzAZq, itague AJq-I-EE «1:42 q. A: 449.-.Arq

94-qu (I. 41),. et EBbEÎq-I-qu: itague Ara-parc;
rPEFq-I-quzAZq. Et, quum ’etiam si: 412’11me
en, .ç Jaqurq-t-Brg. gent etism 4Eq-kABq:AZg.
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. lenim Iduobus interioribus et opposilis (l. 32.); est
autem et angulus AEB duplus aiiguli EAF; angull
igitur AEB, AET dupli suntianguli BAT. Sed au.
guli AEB, AET duobus mais aequales sunt (1.13.);
ergo BAT rectus est. Quod oportebat ostendère.

COROLLARIUM.
Ex hac manifestum est, si [nous angulus trianguli .

duobus aequalis sît, rectum esse anguhun , propterea
quad eius angulus deinceps iisdem est aequalis: Quando

autem ipsi deinceps cum aequales , recti sunt (I.
Def. 10.)

P n o P a s 1 T I o’xkxu. (Fig. 274.)

Si aligna recta circulum contingat , a contacta au.
tem ducatur aliqua rectæcirculum secans, anguli, quos
haec cum contingente facit, aequales eruut angulis
in alternais circuli segmentis. h

Casa icaque (Fig. 213. a.) attaque summs quadratorum hui-nm
oppositorum quadranguli ABEA sepuatim suinta vsequnlis erit.
quadrette diamen’i, ossu autem (Fig. 273. b.) eidem quedrato
diametri aequalis erittam summa quadratorum laremm appa-
sitorum Al, EB (quae interposita sunt fis, quae producte
angulum rectum efficiunt), quam summa quadratomm diago-
nalium JE, A8. Praeterea, si ex centra 9 demitlantur in
4B, AE perpendiculaires 9H, 9K, que chaulas dB, JE bi-
secsbnnt (HI. 3.), ductnque 9T, erit (Fig. 273. a.) 4&1:
ATQ-I-BTQ-I-zdrx TBVÇUJI.) At ATX TB:AHq-HTq
(Il. 5.), sdeoque erit dB 41:4Tq-l-BI’Q-l-24Hq-211Tq.

- Eudemque mode JE Q:A T q-i- TE q-f-2EK q--2KT ll, sdeaque
JBQ-I- .4Eq:J Fq-l- Are-l-Bl’q-j- rEq-i-zdugwen-
(ËHTq-I-ËKTQ) , vol, ab JTq-l-AIÎQ-l-BPH- TEO:AZq-



                                                                     

378 . v girantmn-onung
Küaçloù 7059 mû 11de êtpanu’aôw 11g süûeîœ ai

EZ «and 16 B onpeîov, nui dnô 1017 B arguait?!)
(Mâxüw m 6150m» ais 167 ABFA züulov riz-flavovaa

«616v a; Bd) légua) au 659 nuai yww’aç ri Bd perd
ni; EZ émanzopéæmg aux; 50041104; riais èv mais émia).-
ÂcÊE Œp’Ij’gam 1017 «15x200 yww’mç, 7011750th, 5’" 1;

[MM aîné Z1341 yœm’oè i’m] fini 1?] à! «r55 B44 qui-

yau avwampévy yœvz’çz, 0è 15m; ARE yww’u i2";

fini à! 11,5 AF B quflmu amitolzuflæ’vy ywvlçç.

"Hzûw 7&9 (571,6 106 B ni EZ ngôg 6919139 7;
13A, nui ailfilpâw 57:1 17,79 B4 u.æçupeçu’aç 101163)

amusiez! 76 F, au) ênsëc’v’zâwoav ai 1111, AF, TE.

Kai ëmà 991521011 un? ABFA êménzswi 119’615-

âeîa EZ une? T6 B, (2nd 0è 1159: cimig inca pi
èlpavz’ropê’vy apôg 690059 1; BA, èni I179 Bd (I904 T6

26417904! Sorti 1015 ABFA Méfiez; 1T 02’904 6nd AIJB
yww’a in! ügttxvull’qg 017cm 0’961], êqzr lamai 02’942 ai

17:16 1311;], 1184 (01926937? faon slow. ’Earti (96 ami
a; 15m5 1111Z 6933;. a; (590: 15m) ABZ Km; à") frais
en; BAI, ABJ. Kom) (5715915090) a; 15716 .4134-
Âozm) dieu 7] «En; JEZ 7vwc’u ("on 501i fg] à! i9;
Emildî quépau 7027 7.67.1011 Ïwfll’çl, 1?] 6916 3.41.

.1 î) Peyrafdus e Cod. a addit: 1) Bd à’ga apriperpôc Je" -
goy 1113121 amadou. Edd. Oxon. eç’Basil, haec verbal omiLtuut.

fx demonstrat. et IIFq-ç-quziIFq-i-ellqzel’q, erit 431
q-AE q:AZq-;-2411q-I-2EKq-2è Pq.:Az q-l-ZdIn-I-QGHq
4-2EKq4-29Kq - (29H (14-20101) -. 2e r (1:12 «14-249 q-ç-

29.4«1-49Iîzx1Zq-l-e’iQZq-49 Fq.-:2AZKx-49-Fq. , Unde
el’ficitur dBQ-l-AEq-Æ-LÏQquzzIZŒ i. c.:summae quadra-

Iorum choçdarum dB, 4E, quae inter se angulum rectum
effiçiunt, si adiicias quadruplum quadl’atllm recta: 9P inter
çeutrum et’ punctum iÀnlersectionis chordarum contenue, effi-

»
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Circulum enim .4sz1 contingat aliqua recta EZ

in puncto B, et a»pun cto B ducalur aliquæ recta dB
secans circulum ABRI ; dico, angulos, çuo’s faèit
Bd curryroutingeme EZ aequales esse angtzlis in a]-
ternis segmentis Éirculi, hoc est angulum quidam ZBA
aequalem esse angulo in segmenta 1311.41 îènnstituto,

angulmn vero 28E aequalem esse ungulo inaegmento
AFB constituto.

Ducatur enim a B ipsi EZ ad rectos angulos B4
(l. 11.), et sumatur in circumferentîa Bd quodlibet
punctum Î, et iungantur 114, ÀT , TE.
h Et qnouiam circulum 1181111 comingit aliqua recta
EZ in B, fa çontactu autem ducta est nungeùti pd
rectos angulos BAuin BAI Centrum est circuli .4de
(11L 19.); ergo angulus 11118 in semicircuio consti-
tutus rectus est (HL 31.); reliqui igitur BAz], A34
uni recto àequales saut (I. 32.). e Est autem et JEZ
reclus; ergo ABZ aequalis est ipsis BAJ, Ale.
Communis auferatur 11.8.4; reliquus igitur JEZ an-
gulus aequalis est angulo 3A4 in alterna circuli segm ’
mento. Et’ quoniam in circulo quadrilaterum est v

cietur duplum quadramm diametri, Et similiter in fig. 275.. ’
I b. erit JBq-zdm-i-qu-urx 1’11 (Il. 7.), a: JI’XI’B

:HFQ-JIIq (Il. 6,), Mecque dB qà-qu-i-BI’I 1.24m;-
ZIIFq, Eodemque modo qu:Ar9-I-ÎEq-I-ÊEKU-2Kl’q,
ulule deinde relique codent macla consequuntnr nia fig. 215. a.
Denique observan" poum, casa fig. 715. a. cm.- grcum .441
q-BE:A.4;H-Jz: umicirculo, i, e, circumfercmùs 41.41
4.1313 simul semicirculum cfücere, adeoque adam rauquas
siBi oppoajtas circumferenlias.4B-lr-4E simul aulnaies au
semicirculd, casa amen 275, b. esse cil-cumferontias .421
--Z4 i. e. 424-1913.: semicirc’ulo, vol miam cù’uumfotcmiu



                                                                     

380 anmsuronum
K06 5’706! à! 44621.90 urgénlwçrîv in: 16 ÂBF A , ai

dnealawfov 0561017 yowlat 6m61! dgâaîg ïom dolai;
Et’aiv 6è mi a? 6706 ABZ, ARE 611611! 6900m; î’am’

ai 6’90: 6716 ABZ, ARE wig- 75216 1311A, BTA 1’002;

11’007, (6v. 9; 670673.41 (U7 6716 ABZ 76501,01] î’cn,’

7.01716 0790; ai 6706 ABE 1;; la! ’10? 311612.65 7017 006302.01;

1p6,ucm un? AFB , ni 6706 AFB yuwz’q , 30017 I077.
(E61! 63900 30623.01), ami Il? 5’553.

IIPOTÀEIE 1;”. .
’Eni tufs 6005!on eüüsiaç 79611100: quina 416001011,

filèterai! yww’av i’mjv fifi d’oâu’ay 700460: aüâvygœ’ppgo.

A!M4-IJE:AB:H-JZ: semicirculo. Cf. Gregorii a St.
Vincent. de Quadrant. Circuli L. HI. Prop. 77. Carnot. de la
Corrélat. des fig. de Géom. p. 98. sqq. et Géomf de position
5. 132., ubi tamen falsa est, observante Pfleiderero, proposi-
lionis enuncintio; Gilbert. Geometrie p. 575. sqq. et van
Swindcn Anfàngsgr. der Mefsk. p. 306. sqq.

,PIROPOSITXO XXXII.
Obs. 1. Distingui debeut, ut Chvius, Borellim, Tac.

que: et Coëtsius monuerunt, duo canna, prout recta Bd ipse
ad rectos angulos est rectae EBZ,"aut non. Prier quoque
nihil difficultatis lmbet.

Cor. 1. Angulus, quem recta circulant contingeqs cum
recta secante circulait in puncto contactas priori: rectae cm.
cit, dimidius est anguli tu! centrant segmenter circuli ad cas-
dem partes iumto insistentis (HI. 20.).

Cor. 2a Si recta ducatur, "quad punch contactas duarnm
rectal-nm circulum contingentium coniungit, recta haec iunctÏ:
angulos cum utrhque contingente aequales efficiet.- Quorum
situterque recrus ait, adeoque contingentes parallelae (I. 28.),
recta iunttnetit diameter (HI. 17. Cor. 2.): sin autem hi an-
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ABTAÏ; opposîtî eius anguli duobus refis-décimales

sunt [Il]. 22.). Sunt autem et ipsitABZ, ABEdtma
bus rectîs aequales (I; 13.); ipsi igitur ABZ, ABE
ipsis 1311A, Br A aequales sunt, quorum. EXAIipsi,
ABZ ostensus est nequalis; reliquus igîtur ABE un-
gulo ATB [in alterna circuli segmento AFB aequnlil

est. Si-igitur circulum etc. - ’

ï « A . tt

P 11,01» 0 s I T’I o xxxm. (Fig. 25753..

Super data recta describere segmentum circuli,-.caa
pians angnlum- aequalem data angulov rectillneo. . r

. l ,
4 guli obliqui, fientant versus Imam partent recneiunctae mî-
V nous 6duobust remis fuerint, contingentes ex [hac parte crut!-

venient (Ax. Il. vel Post. 5. 1.3, eruntque intense aequaIes

(1.6.). . . . .6 , ICor. 5. In aequalibus circulis, sut-in une codemkque
cit-cule, qua: ad extremitatee dan-nm chordarum ducumur
rectae circulas contingentes, amirales cum. bis chordis angu-

losv officiant. J . 6 , 1Cor. a. Quum duo circuli, qui se 6in fiunlcto aliquo cou-
.tingunt, semper ab nua eudemque recta’in hoc pnncto con-
tingantüfî (HI. 17. Obsi 2.) pater, rectum, que pet hoccom-

mune contactas punctumfita ducitur, ut utrumque circuÏum
sont, nous ab iisv absciudere, (qui anguloseoquales capiuut,
i. o. similia absciudere segmentau Cf. l’appui Collect..Matt1etu.
L. 1V. Lemm. ad Prop. VIH. et LÉVII. Prop. CII. et CVII.

,vel in Apollon. do’chtion. Lemm. VIL et XI..ec Gilbert.

15162.: " 0’ ’ A, I l A .
. 0 b5. 2. Convers: quoque valet. Notnpe, si mamaliga:

circula in aliquo punto. OGOULTII, a .puncto autem commun
ducatur un: recta circulum Lucarne, titane angulus, quem la.
recta. inter se officiant, maladie angulo in 01:01:49 circuli



                                                                     

382 ELLMÈNTOJHIIÏ
iE0000. a; 6090km 0630M 7; A3, 6è. ébahira

7007000 edâfiygrqqloç 7;- 70069 701 11’ 6’00 6163702 Tic

60:98:07,150 06.90:qu Mg A!) 796711000 0,007,400: 70670.07); 6’0-

16700707’ 70010107! 507p! 7.7i 7196; 707 F. 7l 6è 51.960

:01 P 70min fret 6500.2 E0701! a; 0’967) 7? dyfileia.
"E0007 709600901! 050m, aïs in; 70906073 30100790-

t (pic , fiai 01106006007 7196s 7]]" dB 01519007; 700:2 19; Il
amuït,» 0,7]. 70969 055 1* 70771602 3’07] 7j 67’06’BAIAa 655m

0790 au: au; .f 6706 BÀA. K00 .710... 1?; ,44 0’706
0017 A annelet! 7006;: 6019029 a; AE, 700:0 0&07075030) 7j
A3 60’100 7000002 06 Z, ami 771190) 00’706 0077 Z Oîfllé’l’O’Ü

17]” 1113 70069 600029 7; ZH; mû 37040611907 H8.
K00; ênsl’ 5’07; 300017 a; AZ 0,17 ZB,- 7700W,x 6è 7; Zflg

660 67j ai AZ, ZH 6’le mis ZB,. ZH i000 du),
.000 7min 67:6 AZH 70)qu 05 6706 BZH 0’07,a
fléole :6100 7; AH (96000 07j H3 1’077 00007. 610 02’900

500’100th MEN 003 H,- 010000710070 6è 01,6 HA, inhalas
ypaqaôpwog 173500 aux) 006 0075 B0 Feyçdcpâ’w, 700:2

5000) 6 ARE, «ai 87004061190) BE. ’Emiioûv «’76
07709005: 07?; AE 600.4000000, 0’706 006 A, 0’75 AE 70065i

691969 30’007 7; 44A, AA 02000 ËrpoÊWtewt 0017 706761071.

îE7000 01375 1609.00 006 ARE 502670000001 0’00 0600m

A 4A, mû 01706 anis 400006 06 .11 6027i: (sis 064.! ARE
inhaler «flânai ne 06190000 a; AB- 7; 02’000 6706 AXE

glaniez fîmf E000 0.7i 37 007 1310011025 070600000 707769: 07j

6706 1E3. ’AM.’ 66706 AAB 07? 70969 007 Î 30010

segmente. püor au: circulum in punch) accul-"sus Coùtînget,

quad futile demonstrabitur, sunna contrario. Hino cause.

un, V .. Cor. 1. - Si mon Aigu: circula deum-m, et a punch
consuma ducaux- nlia recta lem.- eitque angulus’,
and. ha fagne inter u officiant, «quam lingule
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Sir data recta. AR, dams autem angulus rectifi-

neus ad I’; Oportet super data recta ABLdescriberc
segmentum circuli; tapiez» angulum aequalem ei,.qui
est ad l’. Èst autëm Vanlgulus ad T vel doums, têt

reclus, vel obtusus. ’ . A . A ’ ’
Sit primum acutus , ut in prima figura ,"L et canari,

luatùr. ad-rvctam 11R et ad punctum Ayangulo dt! A
I’ aequalis ipse RAA (Î. 23.); acutus igîtür est et

BAA. Ducatur (I. 10.).Ïpsi ab punctole ad
rectos angulos’ recta AE, et secetur AB bifariam in
Z, et ducatur a puma Z ipsi AR ad rectos anguloe
recta ZH, et iungatur HB. vEt quonîam aequalia
est AZ ipsi ZR,Rcommunis autem ZH, du’aëAZ,’ Z11 *

duabus Z3, ZH aequàles sauf, et àngulus AZII
angulo BZH aequalis; basis igitur AH basi HB ale--
qualis est (I, 4.). Ergo centra H, intervallo’ veto. ,

h »HA, circulas descriptus tmnsibît et p’er R. Demi.
.ba’tun, et sitiARE, et iungatur RE. Quoniam îgg-
tur ab,extremitate A ipcius AE diametri ipsi ad
rectos an’gulos est AA, recta AA contîngit circulant
(HI. 16 ).: Quoniam îgitur’ circulum’ ARE mugit

aliqua recta AA, et a contactu ad Ain circulum ARE
ducta est aliqua AR, angulus’ AABÏ aequalgs est au-
gulo AERjn alterna circuli segmenta (111. 32.) sa
AAB anguld ad F. est aequalis; angulus igitur ad P
aequalis est angulo AER. ’Super data igitur recta

ad centruui segmenta circuli ad «adent partes samit) insistentî,

piot recta circulant contingets , V L A V I
Cor. ,2. Si duae reçue, quad circula occurrunt, «un

chouia, que occursus’ panet: coniungit, aequalc: àngulos ex
«Jeux pacte fadant, nua autem emmi circulant cotitingçtf  l

maltera quoque cum cpntinget. 1



                                                                     

384 ’ ELtuzr’roxuü
Ïaar un! ngôç 193 F Joué ymw’w 13m lori in? 17713

AEB. ’Eni 71j; âoüslmyç taïga côôse’uç 1159 .413 quanta

«13101.00 .yr’ygamm m6 AEB, âszôpwov yww’ow 1&1!

139:6 AEB 70ml 1,0; 0005M?) ni 9196; wifi Î.
241102 (M 69497,! 5mm ’15 n96; 19; P and 65’017" «Eh-fa)

"ou"! ëni 1159 A3 yça’tpou fithlta 116x100 661611067015

maint km! cg? 91969 295 F 6907i. Zvveorrrirw 3429
nélw. mg" nçôg c9? P ôgüfi glanda 1’01; 7; Ûnô 311.4,

,45: 51e: lui 77?; devrions uawygaqnfç, ml recyvioüm
. dB 3110: une? c6 Z9 aux! ’ue’wggo un «ni-Z, chut-1

unipare à) ôflozégzp un Z1, ZB, Manioc yayga’çnüo)

ô AEB.   ’Etpdnze’mz J90: 4; Adæ’üôaîa mû ABE

1611W, t’ai 16 6967i? d’un W4! ngôg tu); A yw’vhw.

Kal’ à"; êtrtlv a; MW 13716 B14 ywm’u ni évitIËAEB .

qnfywti; 0’901) 7039 nul afin) à) aficvtxvxlz’gu 01704:);

1.4Mo? au) à «inti BAJ ci npôç 19.7 Fïm; émiais Kal

ëv 197 AEB mimera aigu in"; 3011 ni 71969 r95 F5
finançait taïga mais! éni Mg AB quipo: inhalai) 1:6
AEB, Jexôpwov ywva’av ïom! ni ngôg 155 F. ,

34110? à) ngôg 793 F épfileîu être: , un»; air-ys-

truËzw mini ïm; n96: M JIB eüfla’ç; nul la]? A 01;-

fiuüp 177:6 B144, «zig au ml ’5wa seing auriez-
yputpfig, nul ci A4 71969 693d; 17wa 0; 44E, and
151;de maillai o; AH JIXœuwd 162; ml 11891969

Cor. 5a In bodem circula ant in amplis, aequalîbixs si
id. extremitateâ aequalium chordarum dubantui’ toctae, qnae

niquais: cum illis ad  easdqm panes angulos  efficiunt, arque
un: ductarum circuÏxIm, ad quem fileta est,*contin’gàt, con.-
lingot adam situa eum,’ ad quemducta est, circulum;

C or. 4. Si duo circuli in panera niqua couienîant, et
mu par illud punctum commune fluet: ab utroqùe Segme’xita
chili: nbacindu (a dînais "me partibus, siquidem in: cit-
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JE «munira circuli deècrîpmm est AEB, capîem . d
angulum AEB aequalem date angulo ad T.

Sic deinde angulus ad Ï’ remua; et oporteàt rut-eus

taper AB deâcribeœ segmentuin circuli, dapiens an-
gulum aequalem nugulo recto ad T. Conatituatur rur-
sus angulo ad P recto aequulîs 1314 (2. 23.) ut in
aecunda figura, et secetur AB bifariam indZ. (l. 10.),
et centre Z, intervallo ,vero aît’erutra ipsarum .42,
ZB, circulus describamf AEB; contingit igîtur t’ecta

.44 circulum ARE. quod rectus est angulus ad J
Un. 16.). :Et aequalis est axigulus 13.4.41 angulo in
segmento 1E8; rectus en m et ipse est in semieii-
cula conaîstena (1H. 31.). lSed .3114 àngulo ad  ,Ï’

aequalis est; aqgulus igitur in’segmemo ÆB aequaa
lis est angulo ad F. Descriptum est igitur dxursuà
super A]? segmentum circuli 1E3, capîens afigulum

aequalem angulo ad RVE 1. y I ,
Si: denique angulùs ad F pbtusus, et constituant

ipsi aequalia ad rectgm 344 et ad punctum À angulus
BAÀ (I. 23.), ut in tertia figura, et rect’ae ÀJ ad
angulos rectos ducatur AE (I. 10.) , et secetur rurauà
A3 bifqriam in Z g et ipsi .413 ad anguloa rectos du-

chlos a divcriîa puncti communie partibus sont: en: «idem

’rcctae opnm autem, si il]. diaules ex eadbgn puncd communia

paru accot), circuli in hoc puncto ce contingent. «Quod de-
Vlnonnrlbimr, fluet: mon, que aman hotum circujorum in
isto puncto «oringua , En enim, uç fui]. pater, gonflage:
otiam alternai, hinc circuli ce contingent (Obs. 3. ad 111.111).

’ PROPOSITIO xxxm, lGlu. Duo tantum, ut mono: Rob. Siphon. onus- distin-
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690d: 571810 7; ZH, «a! Ëwz-Çeüxôtpqu-IB. K01; ivre; 7108

la! i211; Emily a; AZ ŒgÏZB, ami uowfi a; ZH, 5’150 à;

ai AZ, ZH 600i mis EZ, ZH ïoal m’ai; au;
ymvt’a 1j «En; ÀZÏÏ 701m0: mg" BZH l’mf fiéatg
(2’90; AH [905050 tu? EH i’m] émiai. ÎO 02’912 uéwegu

pic! tu); H, Jmmoy’jtmt ôè un? HA, 006103.09 ygaqm’a

pevoç figez [and 8:0? mû B. ’nge’oüœ (Je 6 4ER

KM Mal 17; AE 6105;!!qu dn’ d’items nèôë o’çôdg

07210:0 1; A4, 1; A4 05900 àpa’nn’rat’woü AEB m;-

hlo’v. Kai (1706 1779 nono? c6 A inaçôfig Ül’fiu’tal

.AB’ a] (79a 13m3 BAJ 701010: ïm; 5011 ni êæi 106 êwala

ME 1017 106302.01: guipent 107 A913 avmmœpæ’vçy ymiu’ge.

7,112.13 45706 BAd 740010: zfi .7096; T97 Î à»; 0’024?

d m1 9; à! 197 A913 0km 110772000000 7min î’tm 301i
rigôç 14,5 T. ,IEni mis 0’590: (hâtions eôfisîaç ("fg A3

yëfluflïat Tlùîflœ 502350101216 JOB, 361614064’04’ yww’vw

l’ami 1?; 11969195 F: "Once è’ôet nanisoit.

.IlPÛTAZIË MU
24116 1017 0000010: andalou «nargua chosifiai, 6:-

xôlowov y00411051! 2’077 07? 6000007; 7021110: 55492790510,ch

guettai sunt, prout àngulus data, vol rectal Ënerit, vol obli.
quus. Et, sitcom. fuerit, suffièit cum Clavio et Rob. Sim-
son. semicirculum super du: recta describere. Ex hi: ratio.

d nibus Rob. Simon. vulgarein damonsüationem ab. imperito
’nliquo depuvatnm putat. Chatemm paullo divertam solutio-
nem hnbent Campanus, Clavius, Peletarîul, Borelliua, qui

mon!» rectum .43, aïàngulus dans obliquas ait, non bisè-
cnfe, nec porpendiculnm super en exigera inbent, set! ad B
lugulnm dBflsBAH constituant, quad, ut mir. patei,
me... redit; In solutions Euclide: mtendeudum ont, quad
facile fieri poteau, notai ZE, 43 lnocesurio cdnvoniro. In-
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éatur ZH, et îüngatur Et qüo’nîani rursusd ae-

Qualis’ est AZ, ipsi ZB, e mmmunis ZH, duae AZ
ZH dùàbus EZ, aeqùales suht; et anguille AXE,
:1115qu BZH aequalîs; basis igilur- AH basi EH ac.
quam: est (la 4.); Ergotci’rmlus centra H, intervallo
haro H1, descriptus trausibit et par B. Transeat
ùt Et quouiani diainetro dB ab extremitate
ad rectos angulo’s dacta est .445 ipsa 421 c0ntingit
circulum’ AEB (111.16); Et a contactu ad A ducta
est 1B; ergo angulus 13.4.4 aequalis est àng’ulo tous
sütüto alterna circuli Segmento 119B. Sed angua
lin, BAÀ anguld 301.1.1 aequa’lis est. Et angulus in
gagmento ÂGE aequalis est angulo ad T. Ergo super
datam’ rectam AB (lesCriptum est segmentant circuli
ÂGE 5 Capienâ angdlu’m eeqqaltSm angqu ad 1,0 Quod

Oportebat facetta; d
1’ P; o i5 O s I I 0d xxer. (Fig.1276.j. ,1,

A data circula segmentùm auferïe, cdpiens augura
luni aequalem data ongulé rectilineo. ’ t

tigrât, 1min: problemàtîs un]; est in solvendis quad pxurîmîs

pto’blematibus va çc. in iis, quibusvtrianguli alicuius tic--
scribendi buis 5 et angulus bali oppositus dautur, veI et datiç- d
dorivari postant. Tutu enim, si aliud adhuc triengulî de.
mentum cognitum fuerit vol generilim; si dia adhuc denté

d minàtio accusait, que cum" inti; coniuncta ad officiendum .
triangullun tufficîatl", mais . filmihqüe erit trianguli cons
amnios. Exempld habént’ur in appendice la Dan Euclide 0d;

à Sèhvnb. Probl; 2. 5. 25.- et in append.- Version. Gel-alun
d Leçon Platon Apollonü Probl: 1a 5.- 15.’ Cane-un flint; sa:
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"E610 6 560.90): x6110; 6 JET, il: 6è 60651006

fonda üâôygmppog 1; 01969 195 A Jet 61) 01’716 un?

JET «15x101: quina dœeleïv, Jexôpwow ywvi0w finit!
Cy- ôoôcc’oy-ydw’ç sûfiuygoëwup 1,67" 91969 ’00? A.

"11x190; mû JET 00151011211 êçanzope’vmoî EZ and

96 B 09106101! , mi 0076016000: 70963 fifi EZ 66193:1;
au! cg; 11969 0162?; 017.1000119 197 E 1;)? 71969 193 J 710011;

in; 45171:6 ZbT. V w v-’Enel 057 106301.00 1017 JET êtpdânsttac’ 1195114

0010: EZ, aux! 41’906 mis and v6 E êuaqnig «Minus
9j EP7715706 ZET 61’905 il!" En) œfi à! 095 BAT
ëvaÂÂoËE moflant oumwuye’æly 700m9. 24117 a; 0.71.6»

231’031; n96: 197 J Écrit! t’a);- ual o; à! 19313le

guipent 7m; 601i 1,9 n96: .093 J 710059,
’Jnô 4506 600532109 03’900 196101011 1007 JET quipos

699.6990002; c6 EJT, dexôpwov oyww’av î’oml ni 60-0

(inlay 910’719 45601179610509» 21707969 097 A. "07069

au 13041500". j
H P O T J Ë I 2 15’.

’EoËv êy 501359191 6150 sûôcîm 161111030"! 00.161029, «06

67:6 1054i mie mais zmnd’twvlnwlsxôusvov6900705-
mtw 1’001! étui 093 15106 W57 flic imbus 099.1060001! ne-

ptexopévço 69âoyœm’rp. h 9 .

lutionem bain! problematis habet’Thom; Simplon. Elem. of
Goulu. B. 5. Probl. XXII. innixam Cor. 6. ad 111.61.

PROPOSITIOTXXXIVa
Oh a. Bains quoquo problcntatis i; casas facilius expe-

Jiri poteu. quo angulus dans recta: est: Tum nempe nihil
09m ont recta contingente, sec] queevis circuli diamant pro-
polimm officia Ali: adam problemltil aolutîo peri potes: ex
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Sit datas circulas JET, datas vero’sangulus recti-

lincus ad J; oportet a’circulo JET segmentant la-
ferres capiens angalum aequalem data angulo rectilineo

ad z]. iI Ducatur, recta EZ circulura JET contingens ad
brumaux B (HI. 17.),7et constituatur ad rectum EZ
et ad punctum in en E angulus ZET sequalis engluai

ad J (l. 23.). 9
Quoniam igitur circulum JET contîngit cliqua

secte EZ, et a contacta ad B dans est ET; sagum: V
ZBT aequalis est angulo constituto in BJT alte’mo I
segmenta (HI. 32.). Sed ZET angulo ad A ,aequnlis
est; aggulus itague. in. segmenta BAT, aequalis est

augulo ad A. i lA dato igitur circule. BJT segmentum ablatum est
BAT, capiens angulum aequalem. data :1115qu recti-
lineo ad A. Quod oportebat facerea

PRORVOSITIIO xxxv. (1:15.271).
Si in circule duae rectae sese secent, rectanglflum

contentuin sub segmentis tanins aequale est rectangulo
sub alterius segmentis contentif

I

Il]. 20. Sufficietinempe ad centram circaÏi maman-è "sa.
ium duplum oins, qui datas est. Et, quam punctum B nui-
lum determimtnm in circula dato- locum obtineat, vol, quam
infirme variari posait silus anguli ad ceùtrum, qui duplas tic
anguli dati, patet, novnm nddi poses detemaimtionem ,I v. e.
si qui: iubcct, ut recta BF parulie]: ait au tact-e dans.

ï .PROP OS IsTïo XXXV.
i 0 be. 1. Distinctio curium plenius in eut inldtuondn.
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’Ew 769 04,5 0601.07 097 JBTJ 660 8600:0; aiJT,

EJ 0s;we’00)oav vinifias 7707003 06 E (musiez!- 15’700

du 06 6706 0050 JE, ET 77094016060011 690070500010
i007! êtni 093 6706 00511 JE, 77090010170092 fie-r

fioywvlae ’ * ». ’Ei 0641 ai JT , E4 6:0? 0017 72500900 510215
dises 06 E 06’00904’ chleu 006 JBTJ 701502.00! 070708964!

I500, ïoœvio’u’oaî’y 00311 JE, ET, JE, EB, qui 06

715716 .0070 JE, ET 70590016700001! 6900705th 1’003!
3002 007 6706 0071i JE, EE fle9lez01l6’1’g6 691907017797;

5000100741 605 0d JT, JE dm? 001i 7053109011,
ami 651.7590170 06 7070000 7017 ARIA. 01502.00. nui
è’00w 06 Z, nui 6706 0027 Z 570i 069 JT, JE sti-
004’079 70608000 77119000054! qui ZH, Z9, 003.5706015:

149070040 ai ZB, ZT, ZE, .
k K06 En? affidé 07g d’un? .006 üSINŒQO’U ci ZH e132

initial 00m in) 6’402 0017 061109011 0720 JT 70969 6949029.

072007150, 1002i 60’104 mimi?! 06.00050, 7,07 0790.6 AH sa;

HT, 7137051 060 6600m si JT 060100770000 dg 10è? 1’00:
7700003 06 EZ,-sis 6è 67:00; x0002 06 E, 06 67’907 6706
0154! JE A, ET flëgtêZéMêWOÇ’ 6919077671001! (7006.0017

0’706 refis HE 700907761100 i’ooy sati ï09î’07’706 mis

HT. [1909700504703 00:76.0 06 05706 mis HZ’ 06
6590: 6706 0031! JE,. ET avec? 0034! 0’706 0030 ZII,
11E i’oov 6’00; (rois 96.06 mais! 11H; HZ. 341M mis

I

’Vel 1) attaque rectarum circula inscriptarum 1m centrant

transit, vel 2) alteiutra remuai, vcl à) nouas. Casas): 2.
omissum esse a Theone sine dabio, guet-mu Rob, Sinuon,
aequo enim id -ab Euclide factum videri, lichai enim cum
casum 1. omnium facillimum, cet in seqaente propositions se-
ptum, demenstru’c casant, que recta par cenuamyltrmseat,
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la circula enim JBTJ duae rectae JT, [BJ asse.

initient in puncto E; dico rectangulum sub JE, ET
contentait; acquis esse rectangulo sub JE, E3 con-1

tentm’ ’ ’
Si igitur JT. Bd per centrum usassent (Fig.

977, 0.), in ut E centraux sit circuliJETJ; mimi-
fatum ,65; aequalibus existentibus JE), ET, JE,
etlipsum sub JE, ET centennaux rectangulam ae-.
qua’e esse rectangulo sub JE, EB contente.

.Nou autem transcant AF, JB per cepttugil (Fig.
277. 1).), etjsumatur centrum circuli JETJ
et sit Z, et a Z ad JE, JE rectas perpendiçtilupes
ducantux ZH, 29 (l. 12.); et iungsntur 2E, ZT,

ZE- Ï .Et quoniâm recta aliqua ZH pet centraux rectaux
aliquam’JT non par ceutrum ductam ad rectos secat,
et ibifariam. ipsam seçat (111. 3.); aequalisligitur JH

ipsi ET. Quoniam igitur JT secte est in aequalis
duidem in H , in insequalia veto in , reçtangplum)
sub JE ET contentum cum quadrato. "ex HE se;
quale est quadrato ex HT(II. 5.). Commune adde-
tur quadratam ex HZ; reftangulnm igitur sub JE,
ET cum quadratis ex ZH, 11E aequale est quadratis

tex, T H , EZ.. Sed gammas ex, EH, HZ estsequalc

Et babet omnino cum casant Campanus, qui cum deinde pa-
râtes ac Clavius, Bambin, Coëtsius, Playfnir. et Rob. Sim-
son. in» duos casas particulaires Eistingnit, prout nempe en,
quae pet centrum transit, taiteram bifariam dividit eut non.
Tertias’d’ènique casas ab iisdcm facile feducilul” ad secundum,

dans ucm’pe’idiametto’per puna-tannin quo duae rectqc, que.



                                                                     

392 , ( Imagina-ânon
ph! dnô i039 EH HZ in!» étui a? viné flic 2E,
laïc 8è (1’706 wifis! PH, HZ ïoov ànl’ 16 02m3 coi-g

2P et; dieu 15m3 maïa! 11E, ET nm; mû dm; nie
ZE î’oov étui T95 dmî iris ZE. "lm; 0è ni ZF 1;);

ZE. m6. Jeu 15716 1074! AE, ET M3102 un? (inô mie
EZ ’î’oov ’êowl «155 03m3 mis ZE. me: çà enfui «M aux)

76 ünô 16v 4E, EB fluo? volai aïnô flic ZE î’oov,

3071 «fi dm; flic ZE. ’Eâstxôn 6è (in and r56 159:6
l un! JE, EF perd 5’06 (2’716 Mg ZE ïmw fini a”?

dm; mis IZB’ qui dieu 6nd rufiaIAE, ET perd un?
(1nd mais LZE î’aov fini 193 6nd m’a: JE, EB peut)? ne) t

(5nd Huis" ZE. Kowôv âmyqaiaâœ 1303m; W9
lunch! 61’900 m6 177:6 1051i 11E, ET negtsxôumv 69-
âoyaï’yçow ïaov. 561i 197 6nd 70541 JE, E13 flegme-u

pâma I69007wv1’y. ’Edv taïga à: «610.9, ml tu? éëæig;

w 11130 T1212 zg’. l
’îEoÊ’v 3215111011 Âqrpfiyi u amuïe» êmôg, au! in?

6161016 Enèôç 161! mîzltw ngognlmwm 6150 6171981414;

ami pëæruv’zaîy wépvy 9:63! «1510.07, 95 6è ëçaqu’mr-

nqn par centrum transeunt, se ianISOCIqt. . Alîam huiua’pro-
.Positionis dehmonstrationem vidé apud Grüaou: Abhandl. de:
Kônigl. Gesellsch. der VViqudschfàu Berlih 1814-1815; p. 56.
Generaliter, observante Pfleiderero, omniulà amant damonstra.
tiones derivui postant ex «queute proposition, que vicissim
a: nostra. hac deduçi forçant Si qua mon, circula ixucn’pta

v in puncto cliqua sec. ut utcunque rectçngulumïeius pat-tinta,
ana cum quadrnto rectae, que e centra ad punctum Iectionia
.ducitur, aequale est quadrato radii. Cf. Gilbert. p. 557. et
559. Mû aliam Prop. 55. et Œtenukncialione’m et demomtn’

tiomm a doctrina de triangulis simjlibus gazant v. c. Whiaton.
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quadramm ex ZE. (I. 47.), quadratis veto ex PH,
HZ aequale est quedratum ex ZT(I.47.)I; rectangulum
igitur sub JE, ET cum quadtstp ex ZE, aequale
est quadrato Z1". Acqualis autem ZT ipsi ZB, re-
ctangulnm igitur sub-.AE, ET cum quadrato ex. EZ
aequàle est quadsato- ex ZE. Ex endemTratione et
rectengulum sub JE , -EB cum quadrato ex ZE se-
qusle est quadrato éx ZE. Ostensumtest autem. et
rectangulum sub JE, ET cum quadrato ex ZE ae-
quale esse qùadrato est Z113; rectangulum igîtur sub
.AE; ET cum !quadrato ex ZE aequlle est rectal-
gulo sub JE, EB cum. quadrato ex ZE. Commune
enferma: quadratum ex ZE; reliquuni igitur sub JE.
ET contentum rectangulum aequale est rectangulo sub
JE EBc ontento. Si ig-itnr in circula etc.

p-en’o p o s 1 T r o xxxvx.. (11715218.) T

ESi extra circulum’ sumatur aliquodI punctum,,et ab
eo Tixi’ circulum cadmt duae rectae, et un: quidem
earum venet circulum , alter: veto contingat; erit re-

e A
z

spud Taoquet in HI. 35. et Coêtsim. Vid. ad V1. 16. et. 17.

Obs. 6. 7. .Cor. Si recrue quotcunque’circulo inlc’rîptne se in (leur

codemque puncto intenecent, rectanguh sub segmentât ouin:-
que enrum intet se erunt aequalîa. I

0133.2. Clavio monente conversa quoque pr0positionis
"I"; .35. valet, qùod facileflïüeuzripto circula pel- tria quate-

l cunqm panet; extreme quietuofillorum segmentomm , par ab-
; eurduui aehmmthtur. En couda, que in pnecedente cercl-

laria continetnr, propositio generalior m’aura; Wh. Con-
trariumyueerit Gilbert. l. c. p. 565.



                                                                     

394 suturant:54mn c6 67:6 61.119 wok esmoüoryg au) zig étuis duo-.-

lalofiavope’mjg panât) c017 ce ("msieu and en"; amerris
:tegupegec’aç neçtsxôpeyqv ôeâquîwoy ïoov 297 dn6

112g épavnoye’zmc rwéuyw’wgn. I
K’üxlo’p 769 106 ABTÆîMjÇâm en cramait»! êw6c

r6 J, ami vinai 7:06 J n96: 16v JET «dans! n90;-
slmts’rwoow 6’60 «Maïa; ai. JTJ, JB’ in) MW
21124 repavée!» 163! JET mîukov, 6è JE épa-
gns’aûœàlæ’ym En c6 6916 m’a! JJ, JT qtsgzezopwov

çïgâoyuî’yzoy. boy, 3M) 993 (1116 ("fg ZIB 115190571679).

l (Il (2007.4114 61’105 646 mû m’wgov 501w, fi 06.

u w"Eo*zœ agrément! 6:6 (mû gémeau, au) è’ow 16 Z

ÏMËO’TQOVI 106611131". 1610.01], nai*êfleçeüxâœ ZBO

69’996 65909 écrin ai 67:6 ZBJ. K06 5nd Mâeîa
JT 62’105 iéïpmat nom? T6 Z, ngôgzewm 6è aüzfi

7,5 TJç ’56 69a 67:6 trahi JJ, JT geai mû 6716 cric
ZI’ 1’0on au) 795 67:6 mie ZJ. "lm; 6è ZT cr," ZB’

:16 690469561037 JJ, JT perd 1m? 6916 T’IÎÇÈZB.
fait)? fia’û 692 67:6 mis ZJ. Tçîôè 6916.7769 ZJ ïaoo

Ëmë ’56 11’756 Wh! Z3, BJ, 69199) 1’69 656956 ZBJt

16 12’ro 6716 raïa! JJ, .JT [and 1015 dn6 in]: ZB
1’001! 597i qui; 671:6 1071(ZB, BJ. Kow6v &çoygîimîw

16 6756 fuis ZB’ 1061167 69a 16 6H6 14511 JJ, JT .
d’un à") eçîgoz’nô flic JB êtpaazopéwgç.

I PROPOSITIO XXXVI. .,. r’ Obs. i. Ac! generalem tpi’demonltrationqm, .observuste

Pfleiderero, edhiberi potest adam hue propositio: si et! pun-
otum alignai extra .circulum in recta circulmn comme e, centre
ducaturxectp, prit tectangulum ex integre même et parte ains
exteriote, nm! aux?! qusdrsto (uni, aequale quadratoltectae e
08mm Bd illùd .punctum fluctue Cf. Gilbert. p. I557. et 859.
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ctangulum sub tata aecante et extériore teegmento in.
ter punctum ’etLÇOnVexam circumferentiam contemum

lgequale qüadrato ex contingente, 6 s x s ’

6 Extra circulum JET shinatur aliqùod punctum J,
et la J ad JET circulum culant duae rectae JTJ,
JE, et ipse quidam JTJ secet circulnin JB T, ipsa
veto. JB contîngat; dico rectàngulum sub AJ, JT
contentum aequale esse quadrato ex JE; I [peau igitur
JTA vel pet éentrum transît’vell fion. E

Transéat prîmum per eehtrum (Fig. 278. a.), et
’ sît Z centrant circuli JET, et iungatur ZB; rectus
îgitur est ZBJ (HI. 18.). Et quoniam recta JT bi-
fariam secta est in Z, adiicîtur vero ipsi TJ; rectan-
gulumsub JJ, JT [cum quadrato ex ZT aequale
est quadrato ex ZJ (Il. 6.). Aeqnalis autem ZT
ipsi ZB; rectaugulum igitur sub JJ, JT cum que-
(irato ex ZB aequale est quadrato ex ZJ. Quadrato
veto ex ZJ aequalia sunt quadrata ex ZE. BJ (l.
117.), rectus enim angulus ZBJ (111.180; rectangulum
igitùr sub JJ, JT cum quadreto ex ZB”aequale est
quadratis ex ZB, ’BJ. Commune auferatur quadra-

htum ex V ZB ,treliquum îgitur tectangulumy sub AJ,
J F aequale est quadrato ex. contingente V

.Conr. 1. si ex codent puncto extra cireulum ducantur
plut-es recue, que circulant ssecant, rectangulaIsubtnmquaque
eauxm integra et parte eius exteriore inter se sunt «quelle.
Quodvîs enim eîusmodi rectangulum aequaleTest quadrsto con-
tîngentîs ex isto puncm’ ad circulera .duetae. Cf. Claires,

Tacquet, Gi!bert mi. t r ’ . ’
Cor. 2. Utramque propositioneni I". 55. Cor. «111.36.
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.396 aune-nuons»:
J .1040? 66, .4114 106.3010) 6:02 me" xéwgov mon? ,

ÇJBT "15551011, au) ailoigwœ e6 www t6 E, uni
67164017 E sa! e64! JT uoîôezoc fixage q; EZ, au)
ineg’eæîxâœoaw al EB, ET, EJ’ 69095 6’90: écriai si

6716 EZJ. e K06 5nd 6605W Tic 616 W017 uêwgpv 9;
EZ sôâeîoîv en": 6L6 1017 gémeau tût! JT 75969
6966s rimiez, ami 64’104 056164! une? ü JZ 0’590 45?;

ZT êwiv in, K06 âne; mimine; JT cérumen
617:0: and r6 Z (musical, ngôczewat 6è aüty" ai TJ’
16 6’90: 6H6 mais! AJ, JT,;,us’nÈ un? 057:6 flic ZT 1’001!

"fini 155 dn6 «nie ZJ. Kowôv ngocuet’aôw (56 67:6 697c ,
ZE’ z6 6’90: 67:6 mais! JJ, JT une? mais! (21:6 coït! TZ,

ZE î’oov En) soie 03n6’toîv JZ, ZE. ’JÀM rois i

04’916 e630 TZ, ZE ïaov 16 dm; fuis ET, 69196 7029
a; 67:6 -:EZT rœvlœ’ toi; 6è 05’756 raïs! JZ, ZE i’oo’v

s’ati t6 03706 mais EJ’ 16 69a 6906 10341 JJ, JT pas?

rot? (intimés ET 1’001! étui 797 dm; tic EJ. "101763:

7) ETÏIfi EB’ T6 0790; 6916 7031! JJ, JT perm? mû
(2716 "mis EB ïoow être). 197 ’a’nô mais EJ., T’a? 6è 02756

nie ’EJ i’uœ 5011 003 01916 euh! EB, BJ, 0’906 7029

6691:6 EBJ ywm’w 9:55 0’590; 6n6 caïn: JJ, JT perd

6.106 daôwfig EB 1’007 301i. mais 057.76 Wh! EB, BJ,

Conf: .uno enuncisto comprehendereilicet. INempe, si e
puncto aligna sive inna- sive extra circnlum site ad circulant
ducantut plates tectae, que cum semant, rectan’guh e par.

1nilgaut: quinqua eamm inter piunctum îet circulum compe-
hernie enfant «gaulis. Et potest ipse criant 1H. 56. sub hoc
enunciato, val sub Cor. 1. comprehendi: nempe, si mets ismi
non secet, circulum, est! contingat, duo sectionis punch in
lunum contactas punctum coïncidant, et rectangulum sub par.
tibus inter punctum et, cireulum eomprehensis abit in quadra-
’tuml qontîngentis, qqod hobservat Coëuius sa HI. 36.08chol. «

2. Pariter, que sa HI. 55. Obs. 1. et HI. 36. Obs. 1.

s l
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Sed JPJ non musent par centrum circuli [JET

(Fig. 278. b.), et sumatur centrum E, et ex E ad
«auT perpendicularis ducatui EZ (Î. 12.), et iungan-
tur EB , ET, EJ; rectus îgitur est EZJ. Et quo.
niant recta aliqua EZ pet centrum rectam aliquam
AT non pet centrum ductam ad rectos angulos secat,
et bifsrism ipsam secabit (HI. 3.); AZ. igitur ipsi
ZT est aequalis. Et quoninm recta LAT secatur bifa-
riam in puncto Z, adiicitur vero ipsi TJ; rectangulum.
sub JJ,JT cum quadrato ex ZT aequale est quadrato ex

A .ZJ(ll. 6.). Commune addatur quadratum ex ZE; re- *
ctangulum igitur sub JJ, JTcum quadratis ex JZ, Z11
aequale est (platinais ex JZ, ZE. Sed qpadratis ex L
T Z, ZE sequale est quadratum ex ET (l. 47.), re-
ctus enim est angulus EZT; quadratis autem en; JZ,
ZE aequale est quadratum ex EJ (I. 47.). Rectangu-
lum igitur sub AJ’, JT cum quadrato ex ET aequale
est -quadrato ex ZEJ. Acqualis autem ET ipsi EB;
rectangulum igitur, AJ, JT cum quadrato ex EB ae-
quale est quadrato ex EJ. Quadrato autem ex El
aequalis sunt quadrata ex EB, BJ (I. 47.), status
enim angulus EBJ; rectangulumigitur sub A4, J1"

continentut propositiones, uno enunciato comprehendi pos-,

sunt. Cf. Gilbert. l. c. l y,0 bs. a. Si e puncto data ânons oint Quantum nous,
in ut rectangula comprehenss sub totis, et sub segmentis
,puncto isti adiacentibus sint lequslia, poterit vicissim Pal:
quatuor puncta entremet reliquorum’ sogmentorum circulis de-
scribi. Circùlo nempe par tria homm punctotnm desçripto,
ostendetnr par sbsurdum, cum non passe non pet qùartixm
.quoque transite. Sin autem e puncto date plates duabus re-,
ctù exeam, Cor. 1. in cenverti nequit. Contruium lulu:
Gilbert. l. e.



                                                                     

398 entartra-ossu
4101761! (260,09’5’000) :6 037:6 mil; IEE’ Munie! 606 :6

(69:6 euh: JJ, JT in»! in! 105 057:6 mît; JE. E61!
60a 50613.00, aux! :02 égaie.

ÏIPOTJËIZ 1:. 4
’Eziv 16122.00 2.1;(pa9fifru animiez: 180:6; 69:6 6è :06

. ioîj’lbôl’O’U W966 :64! 26122.00! agogm’ntwoz 660 EÜÛEÎul, ne)

- peu 06:05:! d’un; :60 minimal, 6 6è ngœnz’my,
6è 16 67:6 mis 61m mît; Itemvo’üorjg and mis êmô;

ânolapfluvopt’myg’ posta-56 :017 ce 0770600 nui, bic
5:00:69 negupsgæz’aç 1’007 :07 059:6 mis agogntsttb’lîoqc4

0; ngogm’mo’um 866106006 :012 uhlan. l . k.
K’ûulolu 769 :06 JET 610’000» et amusi’mi (intis

:6 J, nul 027:6 :017 J 7:069 :64! JET 10632101! 7190s-
mnze’tœoatl 660 eüâeîm ai JTJ, JE, ami (Lèv-
JTJ TÉME’Œ’w 1611 «620107, a; 6è JE ngogmnn’tw;

300w 6è T6 67:6 T157 JJ, JT 1’004! 10667:6 095.9 J13-
Àe’yw 6:1 1; JE Maintenu :017 JET 10621.00.

"H160: 7020 :017 JET («pantopimy JE, «(à
847.7561901 :6 1:60:00!!! :017 JET minot), au) 51m0 :6
Z, ne! ênaçeüxfiwaœv (xi ZE, Z39 ZJwi 6’90: 67:6

r ZEJ 6961i 36m.- ’ e ’
’ Oise. 3. Si in lis. e278. a rcôtax’n JJ comitial-enim ut

hammam tecterum ZJ, et ZB, rectum autem JP ut diffam-
tentiani «mm, propositîo huius «en: in quoqne ennncinri
peton: in omni triàngulo rectangulo JEZ rectanguluin ex hy-
rotenusse ZJ et (minis late’ris ZB summa se diffetentia ne:
ganta: quadreto lateris slïefiul JE, quai (minutât tu!!! Il;
zl..Cor 4.» Cf: VVBisto’na sima Tacqiiet. Ml il. l.-

01,96 4. Paritei en. pers Cor. 1., que un: facettant, quine
circulum sentit,- pet centrum tintait, in exprimi potefiti si
(Fig. 279; a, b.) ab sagum l Magali menin: MJ, enim

l
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0mn qnadrato ex EB aequale est Quadratis ex EB,
BJ. Commune auferatui quadràturn ex EB; relia
quuni igîtu’r rectangnlum sub JJ, JT ,aequale est

quadrant) ex JB. Si igitür extra circvlpm etc. l
en o P o s 1 T 1 o xxan. (Fig. 080.)
Si extra circulurn sumatm: aliquod punctum, et

puncto autem in circulant culant duae rectale, etuna
quidem earum secet circulum, V altéra Veto in cum in-
cidat, sit autem rectàngulum sub tata secante et ex.
teriore segmenta inter punctum et convexam circum.
ferentiam aequale quaclrato ex incidente,- inciilens cons

linget circulum. l IExtra çitculum JET sumatur aliquod punctum A,
et ex J in circulum JET incident duae’tectae J1 21,
dB , et ipse quidem JTJ secet circulum , ipse veto
dB in cum incidat, "ait autem rectangulum sub J1,
Air aequale quadrato ex JE, dico Iipsam JE contiu-

gare circuluni JET. ’I , l
D.ucatur enim rectale JE circulumt JET 00min.

gens (111.170, et sumatur centrum circuli JET (HI.
1.), et sit Z, et iungsntur ZE; ZE. ZJ; angnlus
igitur ZEJ rectus est (1H. 18.).

lutera Ed, ET suint imeqnalis, demittatur in basin (si Dpitâ
E sir productam)[perpendiculum*EZ, erit rectangulunnl QJx

4H sub summa et diffaentiailaterumi Ed, ET squale re-
ctangulo TJXJJ sub summa et difl’erentia rectarumnzd, ,
ZJ inter, perpendiculum et lingules basis interceptarum. CE.
Whiston. l. c; Hsec ipse propositiô, eoâem mannite, cash,
qui in figura priai-e sistimr, edani in exprimi potest: si ab
lingule E trianguli JEJ demittitlu’ perpendicularis in basin
Al, un dividens in duo segmenta JZ, J2; erit rectangle
lum sub summn et diffetentia lateruin El, EJ lequnle re-
ctangulo pub bue Al, et dil’ferentis segmentotum buis Il

x



                                                                     

400 , SLSIINTOIUM
K06 me; l7; JE 507671751011 106 JET 74676.06,

d’un: 6è a) JTJ’ 76 07001 67:6 1036 JJ, JTïbov
607i 707 6’716 JEH thulium: 6è 1J 16 6716 :031!
JJ, JTll’oov 103 0’716 :759 JBt 16 6’001 6’716 11:9 JE-

ïoov 5071 :07 01’706 1759 JE° ïm] 6’001 7; JE 17,: JE.

."Eau 6è ml 7; ZE 17]" ZE 5’07], 660 67) 0:5 JE, EZ
660i mais JB, EZ î’0011 sial, 710:2 pâme 0161037 5107717)

a; ZJ. Tamia 07001 1; 67:6 JEZ final; 16 67:6 JEZ
imlv l’on: ’0907) 6è a; 67:6 JEZt 60:97; 6’907 «al 7;

6716 JEZ. K06 ê0:w 0; EZ 67160111070667] 616.1151003,
7; (li 1j 610,116:ng :017 716711.01: 7:06ç 0’936: 0376 63001;

670.1153777 30767176161 7:06.106 M’ÜXÂO’U’ a; JE 6’001 même. .

10:1 2) 106 JET 716711.07). louoient 6è 661119606107:
suiv 16’ 716717906 ml 1759 JT 1671677; 3). ’Eoîr 6’001.

71671106 nui :6 ibis. l
I 1) 3m 666mm: 85 Peyrardns ex C06. s minùs attentat.
hsbet: 119 66 sur). -

2) Verbe inter utrumque 39677151011 e C06. a iure’sddidit
Peyrsrdus.

3) Verbe: 6210m: il Ottzôéursu -- 117716.63] Rob. Simson.
Il) editore quodam inscite sddita eue putat. ,

PRO? OSITIEO XXXVH.
L Obs. -lEst hase propositio convers: praecedentiss Cam;

panne cum aliter duplici mode demonstrat, vel apagogies,
dam samit, ex escient recne JZ patte» alism contingente-n
ducnm este, vol directe, dura nempe rectangulum ce segmen-



                                                                     

r LlEBRI 11:37:63. .401. , . - l ..   . A .Ël quonîam JE contingit circulum ABI’, ’secat

autem AFA; rectangulum sub .44], le aequale est
quadrato ex JE (HI. 36.). Ponitur autem et ,rectana
gulum sub A4, 41’ aetiualç Quadrato ex dB; qua;
dratum igitur ex àequale est quadram ex dB, ae- .
qualis igitnr JE lineae dB. EstAnutem et ZE ipsi
ZBAaequalis , duaè Îgitur’dË,lÉZ1duubus 113,. BZ

aequales sunt, et basis ipsarum communis Z4; angu-
lus igitur JEZ angulo ÂBZIËSt aequalis (I. 8.) Be;
ctus autem JEZ; rectus igitur et 413Z, Et ést 157)
producta .diameter, quae veto diametro circuli ad rè-
ctos angulos ab exçremitate’ducitur contingit. ciréulum

(1H; 16.) ;  recta dB igitur tontingit circulum ABE
Similiier autem. ostendemus, et si cçnîrum in AF sin

Si igitur eXtra circulum, etc. I v   .
a: eiu’s rectaè considex’àt, Quâè pet cèntfum-transît; et tutie

Il. 6. ostendit, «se dBŒ-l-BZqzd’Zq, adéoque (I. 48.)’axi-

gainai JEZ gebmm; Càeterum insigném prôpdfitiones 55;
37. utilitatem , ut par omncm gebmetriâm, in Maxime, in
doén’ipa de tactidnibus habeqt. ’ 0

Cor. Si e puncto aliquo extra ’ciuàuluÊn’ «duae rectale 1e-

ijualeà 5h cito’ulum incidànt, quanim un! cum cdntinga’t, houé

tiùget qdoque alterall Denique ad hüné librum universe ne;
hmm; mulça ndhu’c fichu hànd iniucunüa eiaddi potuiu’ç,

maxime e libre tertio Gregorii a St. Vihcent. de’qundraluh

circuli, que havirais studio hic OmisimuSà A.



                                                                     

EXCURSUS I.
1 A D;

ELEMENTORUM
’ ,L 2’9; j .

I D ixiqu adàPropob. I. 29., in que primum adilibetutaxionii
undeoim’um , vol postnlatum quintum , mulmm inter Geome-
ne: non. qliidem deveritate huilas axiomatis; a: de eius evi-
demie disçeputum fuisse. Et axiome quidem ipeum in habet:

Si in duae recîaa alia recta incidens ailgujoa inteinos ad
tandem sui partes duobus recÉia ’minores faciat, rectae, in quas

in: incidit, productae in infinitum inter se coïncident (se in-
vieem secnbum) ad cas partes, ad qua: nant anguli duobus

’rectis minores. Val, ut aliter dicamns, ad lus partes cum
reçu incidente triangulum efficient. ’ - I "

, Ex hoc axiomate manifesta consequitur, dans rectas, quae
ab nua quadam recta in secentur, ne anguli interni sin: duo-
bus remis minores , etiamz sectas a quavis alia recta in pun-
etis duobus .diversia cum 51h angulos internes effieere duo-
bus mais minores. Quum enim ex isto axiomate rectac ab

l nua aligna recta ira sectae inter se conveniant, neceasario cum
die quavis , a qua petite): in yuuctia duobus diversis secantut,
triangùlum efficient, unde ex I. 11. duo anguli interni sima!
minores erunt duobus mais.

. Canterum facile Rater, hoc axiome esse conversant: propo-
eitionia I. 11.: et si, ’quod Pele’tan’us vult, Iconversae propo.

aitionum , quarum veritas demonatran est, ipsae adam gene-
ratim verne casent, nec demonstratione egerent, Inihil amine-
I’et ulterius quaerere. Id vero non ita se habere, and con-
venu, niai in: luce fulgeant, demonstratione semper su-
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Biliri debere ,’diximus ad LIS. et omnes logici marnent. ,Iaml

banc oonvenam propositianis I. 17. ex en ipu demonstrare
quidem tentavit Castillan. (Mém. de l’Acad. de Berlin an-
nées 1788. 789.)l et manifesta irrita connu. Ex eo trempe,
quod ex I. 17..patet, eue nonnunquam rentas, quae ab aliqua
recta ira sectae, ut languli intemi minores sint duobus mais,
coucurrant, concludit, omnes rectas, quae in accentur, nez-I

-oessario canonner-e. I . i v
À Neque vero Cum Proclo, «Bisque nonuuËlis dixerim, po-

Stulatum eut axioma non eSSe .posse propositionem, cuius
conversa (hic nempe I. 1?.) inter theomemta (lemonstretnr
(a; a; üwrz’atpotpov 30k charlatan-alu En! n76 ôétïlçîjîuafüfl (11’017!-

ypaarrm.) Neque enim necesse est, ut conversa propositionil, i
que par se pater,"afieoque xmlla demonstratione eget, etian
ipsa aeque clan sir. Unum videndum est, utnuin assermm
aliquod per se extra omnem dubitationerp positum six. E:
de hoc quidem in axiomate 11. multi dubitavere. Unde
factum est, ut varias excogitarent rationes, vel illud axidmi

n (plerumque allia axiomate, quad ipsi: evidenlius videbamr,
assumto, au: ctiam parallalarum definitione muleta, aut alia
ntione) demonstrandi, val sine eius ope paraHelarum theo-
riam adstruendi. Liceat nannullam potissimomm, que. hue
pertinent, et mibi innotuerunt, tentaminum breviter comme-
morare. In qua re grata: fluor eximie me adiutum fuisse
open viri doctissimi’ milrjque. anücissimi, Hauberi, Semi-

narii Schônthalensis professais .meritisaimi, qui, quam du-
dum clabamvit, de theoria et *historia patellelaruxn damnen-
ntionem, quam .proyediem lucem publicain visai-am en.
spam, benevole mecum commuâieare, et, ut que. mais nain

.bus intervins pullman, inde excerperem, parrainera volait.
Et illil quidem contamina cil-ca hanc rem faon aliter!!! quas-
dam. cluses referre Émisumjfuit, consilio une baud impro.-

’ banda: ego vero,’ quantum fieri possit, in iis cette ,r qui no-
; vam aliquam in hac, te methodum propasnerunt: ,pleirumque
i temporia rationem sequendam putavi, quo façilius patent,
F qui! primus alignant ,demonsmndi miam tamarin mimai.
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ut breviutis mufle subiungerem aubiude eos, quiisiniili maclé
rem transmit. Neque Vera amuît de hac re lcogitata, quae
infinita fait sunt, prolixe exponere coizsultum fuerit, sed po-
tion initia), et maxime e libria mina: obviis deprompta sans.

i mais!) amarre atatui.
iPrimum itaque, Proclo referente, Ptolomaeus *) libellum

ringarderai] composait mol to; fait du? êlanôvœv 1’) 860 0,93077

infiuÂÂolaéme orlpm’nuw, quo Axioma undecimum demonsttare

comma est. Eius demoustratio, quam Proclm exhibet, èo
fare redit: si duae rectae parallelae il) alia recta eecentur an-
gulas ipternos, qui ex une! parte "cauris efficientur , eut ae-
quales eue duobus mais. aut «iis maiores am: minores. At,
quad ex un. parte aecantis fiat, idem etiam ex alter: parte,
e que recru pariter parallelae sint, fieri debere. Unde, si ex

:una parte anguli Iintemi sumantur duobus récris maiores , ma-
ioree criant ex altera parte fieri necesse esse; pariterque, si mi-
nores duobus rectia ex un parte fueriut, .futuros etiam ex ai-
tara minores, quad utrumque absurdum ait (I. 13.). Nihil
inclue tatare, quam ut recru parallelae,-si ab alia quadam
recta secentur, ex utraque sui parte angulos internas efliciant
duobul mais aequales. .Atque ira demonstrata pr0positione
I. 29. facile inde deducitur axiome 11. At iure in hac de-
nonstratione , quidquid Ramus oggauniat, reprelieuditur, sine
causa sumi , angulos ex vutraque parte rectae fçuantis eiusdem

» scraper indolis esse debere, nemlpeevel ex ulraque patte ma-
iores recto, val ex utraque parte minores, vel ex utraque parte
irluoburrectia aequales. A Playfair. Elem. cf Geometry p. 565.
observat, niti banc demonstrationenL fundamento, ut aiunt,
rationis sufficicntis, mec Vera esse rationem distincte exposi-
tam sumcudz, quand angnlos idem ex utraque parte rectae se-
cantie locum haberc. Similem fere suppositionem invenimus
.etiaun apucl Ohmium (Kritische Beleucht. der Math. etc. 1819.),

’) Incerttnn est. au i5 Claudius Ptolomavus fuerit, vixit tamen Pro.
du: post Ptolenmrum Asirouomum (Kliigel. Canal. praeciprheoriam
Parallelar. demonsuandi RECCIIS. 64m. 1763. p. IVe a
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qui npraeterea samit, nous, qui": se non ilccent, «miam pe-

sitionem liabere. .* . Ipse deinde Proclusirem in expedire tenta , ut primu.
monstret, rectam,.quae e duabua mais parallalis nuant saut,
.aecare’ etiam alteram, unde postea facili ucgotio dedueit axiome

il.» In quo in ille procedit, ut sumat cum Aria-torde, duaà
rouas, quae ex une codemque punch) sub aliquo angulo exr
cant, si in infinitum producantur, discedere a se inv-icem ad
distendant data quavis maiorem. .Inde porra efficit, passe
icaque rentait], qunee duabus parallelis miam. secet, ad distan-
ticm produci, maiorem: e: , qua altera parallela abies distet.
adeoque--. neceuario etiam’ hanc avlteram" piralielam 3eme.

-Çirca banc demonstrationeniBorellius (Euclid.restitut. p. 30.),
ôgccherius (Euclid. ab. umni naevo vindicatus p. 51.), Klii-
«gai. (Canut. praecip, etç. p. 1V. sq.) manant, Proclo, qui in
i-rei’iqnis Euclidcam perallelarum notionem ratinent, non tamen

ËtIabilem llano noLinnem videri fuisse. l’u’ hac enim deman-

Jtratione tacite cum humera, parallcles omnes aequale eut sal-
..1ùn finitum intervallum serval’e. Cf. Hoffmann. Crit. der

Banliel. Theorie. l. Tir. p. "2.3. sq. t
..Aliter, liane. l’emv-GSÊIBSSUS, est Arabs, sut in ahi volant,

A PersaNassireddiuus, cuius nomineiexstat Arabica Euclidis Ele-
mentorum Versio imprima lionne 150L. le inter Propos. 28.

- et 29.1ibri primi, referente VVailisin (Open Malheur. Vol.1i.
P. 669. sqq.) et brevius Kaestuera (Geschiclite der Maillon).

î L B..p. «575. eqq.), in fare axiome 11. demonstrare conniur.

. Praemittit tria Lemmata. . I vLem m. 1. a) Si qunelibet duae recule, in eodem Piano
positae sin: (Fig. AB, CD, in quas rectae EF,

, GII,.IK etc. ita incidunt, ut cumin singulae perpendiculares
eint rectae CD, rectam autem AB ira secent, ut aixgulorum’

.ualter neume sit, alter obtusus, omnes pute acuti ad partes
BD, obtusi autem ad partes AC: dico, duae illas rectas AB,

2 CD propius sempet" accedére versus partes BD (quamdiu se
. mutuo mon accent) et remotius distale versus parte, ACE: item,

perpendiculares ilias deerqacere versus BD (tuque ’ad inter-
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sentiment) augeti veto i versus AC, hanaps, a: ait la?)

0H, ,GH) IK etc. - a lb) Item, sizaingulae rectae in dans illud rectas incidentes
perpendiculaires tint earuxn alteri, atque inter se continuo en.
leur, prout tir-opine ad une: partes duarmn lillarnm rectum
anumintur, decrescant veto ad alterna plus; etiam duae
rectae A8, CD. remotius ab invicem abscedunt ex ea parte,
nbi perpendicularesjldae longions: fiant, propius autem, el-
tera parte inter se acoedunt, dam se mutuo intersecent. -
Papendicularium autem illarum quolibet eaux duarum recta-e
rum, cui non sumchantur Perpendiculares esse, acabit. angu-
lie duobus, alteroi acuto, altero obtuse, omnesque anguli illi
acuti versus en partenarunt, que propius acculant duae in»
rectae, omnes autem abmsi versus putes contrarias. .Suntque
hac duae propositions manifestae, tuque a quibuedun gea-

. marris in usurpanturx, ut quae pro mmifestis habendae sint.
Non sine ratione VVallisius addit: ,,Esto. At, inquam, «qui;
non Ifacilius conceperit, ut clarum: duae recta: in eodemj
plana couve sentes, tandem, si producantur, mourantes, quam
hune totum apparatumfl Bis eddiderim, ut patdat, in con.

’ ,ditionibue nihil incuse, quad sibi ipsi icontredicat, etiam
À in parte priera lemmatis illud ante omnia demonstrandum esse,

si recta EI’ in rectas A13, CD incidens, perpendicularie sic
ad CD, cum AS autem, fers": BD angulum scutum, adeoque
versus AC obtusum et’iiciat, tum reliquas ad CD perpendi.
cuistres GH,, 1K 920., pariter cum AB ad easdem partes BD
soutes, a adeoque versus AC obtuse" 31150108 efficere. Cf.
etiam Saccherius l. c. p. 58.0541.) Kîistuer. 1... c. Hoffmann,

Crit. I. Th. p. 115. sqq, qI Lemm. 2. ,,Si quaelibet duae’lrectaev. 97.) AC,
BD ab eiusdem rectae AB extremis et ad easdem partes dilata:
ipsi sint perpendiculaires, tuque-inter se aequales, eunuque
extrema iungantur recta CD: eritiuterque angulus’lACD,
BDG recuis, pmeterea erit CD:AB. t Nain, si v. g. AGI)
nOn sit recuis, erit vel acutus vel obtusua. Sit, si fieri
poum, acutus: erit ex Lemm. î. AC)IBD. At ex lin).

z
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çtiam A0281). -Similia erit demamtratio, si aunant au-l
gulua ACD clamsas." (At veto ex Lemm.. 1; aumiletiem
debet, ut valeat comequeiitia, si angulus ACD fueiit neurula,
sinuai cliqua BDC abrasant esse, quad simul. locdm [habens tm-
(ite aumit, ’non probat Nassireddinus.) Esse autem C1):
A8, si reliqua pro demonuratis sumseris, breuvlius aa VVillitia
interprete est apud Nassireddinum demonstrabituritazlduoça
SEC, quum ait IBDC:BAC: recto, let 3C, communia, et
BD:AC ex hyp. erit ex iis, quine ad I. 25.vdliziinaus,i Cl)

:ABH I v l iLent m. 5. In binai triangulo rectilineo ne: anguli ae-
qquantur duobus. rectis. Atque illud quidam , si duo priera.
lemmata caneedanturh in triangule [BAC (Fig. 97.) ad 748
rectangulo facillime probatur,, erecta in B recta BD ad BA
perpendiculari, aumtaque BD:AC, ubi. ex Loran). 2. figu-

l rani ABCD quatuor angulos rectos liabere, et ex I. triair-
girls CAB, "BDC. aeqtalia prorsus eue, adamique. triangul-i

n CAB pariter ac BDC angule duobus rectis aeqtÎalea esse effi-
vcitur. Facile deindefiidem. triangulis obtusangulis et tomans)
gulis ope trianguli rectanguli denioustl’atulr: ’I q

praemissis denique Naâsireddinus ad axioma 11,de.
monstrandum accedit, cuius iterum ires tissus distinguit, prdut
recta, que duae. alias secat, ita , ut duo anguli interni duoq
bus rectis minores sint, cum airera earum angulum rectum
auLobtasum, au: cum nitrique sternum efficit. [P410 casas
postrema loco pasiti facile ex primo demonstrantnr, quem

breviter adhuc videbimus. , . iV origan nique duae recta. in, ca (Fig. sana. ab in-
que recta .EF secenttir, ut ea alteti fatum CU si: perpendi-
cularis, et; anguli .intetni DCE , .BEC signal sumti sint mî-
nores duobus rectis, rectale 4B, CD, si opus ait, rtoductae,
necessario concurrent. Ex puncto quocunque rectale. AB
demittatur perpendiculum in EF , quad, quint BEC les: hyp.
sic angulus acutus, ex parte lutins anguli cadet, adeoque Val
cum perpendicqu CD coincidet, que facto constatL quad
probaudum ont, vel ultra CD «une F vel inter E et C ce-
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. . ç . .du. Si :cadalt xuUItra. CD v ersus F, constabit ptgpositum ex

4x; la, 3g r, 27. si «du igter E è: car; c. in IH(Fig. 99.),
aumatur racine HE duplum KE, triplum ME etc. usque dam

.Lpewçniatgr ad alliquOd oins multiplum quod «15ng sir,
quam CE. Purin: in recta AB sumatur ItectaekGE dùpIum

x 1E, niplum’LE etc. asque dam hgbeatur eiiu’s Âequemulziplex

NE, gugêzuplex fait recçaç H5, Iam’ facile demonatrarur,

[lisil ex I Ed: dçmitiatur perpendicularis Ir (ita in, punctum
1- rêotae EF imitât) punctunî r idem fore au phnctnm K, Pa-
 riterque perpendicula a L . . . Ngin EF dengisàa in punais
M .. .’ . . O aux] Iea convenire - Anam’denionntratiouem a
Naàsxreddinb plxaeiélmisléam esse fine causa queruntùr Kaeàmeo

rus, dhccptgà forte versiône ipsi oblat; guigné accuratal, et qui

and: sèquitur, Hoffmann. Crif. I. Th. p. 123. En enim
haec Idexixexonstrau’ô saltim in iis,’ quae YValÏisins ex eo affin.

[Niehmpe, si ex È erigàiur ad EI’ perpendicnlum ËP:GH, erit

hilllnctal ËGzEH, et HGPzEPG recrus (Lemm. 2.). Et,
quia liche EB, EF versus BF’divergunlt, çrit pérpendiculum
Ir)GH (LeIKIIm’. 1.). Abàcindatuï m.-.GH, et. iungazul:
nG , erizque angulua HGn parka» ac mG foetus, et Hr:G-n
’(Lemm. 2.). Et quum priam HGP recrus ait, erunt nG, GP

’in directum (I. 14.). [At quum in triangqlisVIGn.TÀ-EGP si:
GI;GE ex Iconstr. et angulus !Gn:EGP (I. 15.) et angulus
InG (I. 14.) Paület ac GPE l’octnslerit (I. 25.) anGP:
HE:’:.HK. A: crat Gn:---1H, itague rH:HK, i. e. panda r
èt;K coïncidant; SimiliLer monstratur, pèrpendicula aÏL . . .
N Idemissa in EF cum [muftis Mx... ..Ô coincidere. Qnum

L igiËur O fit ultra C positum, iecta CD (que cum ON con-
. venire naquit I. 27.) erit ’ntya triangulum BON, adeoque ra

bran? EN secabit (Ax. Il) Jugeniosatmx hune demonfitralio-
nem 1:3»; VVallisius airs; et cette, si l’enfmataboncedantur,

4 113m1 reprobanda erit. h A: dé’his dubia nôstra supra exprom-

- sÎmizs, »    l   "  q Clavius ’quanquarh queratut CEuclid.’ Elem; LiBrÏXV.
  1591.; primam Elementomm EditionèmClavins dederqt1574.)
Nnunquam sihj dépiam 546mm, Eucl’idem "Arabicum legendi,
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hbet’tàhien.i1i iua edîficme Euclidih’ 1591. l’acte p.50. aqq.’

Idemànuratjonem axiomafis Il ,A qune cum en, quam ex N139
faireddino atltulimus, milita babel. communia. Mia amen me
’lu’pp’onit priu’eipir quasi- par se data, aux levi cliqua. illustra-

*tione egentx’af Quorum est -
I 11 Linea’,’cuius*omnîa puncta a recta linea, quia in «adam

ô-l’xm de: plané existât, lequiliter distar, recta ebt.

I .2) Si recta linel super aliam in transvetsnm moyennai,
cônuituens semper in suo extremo cum en angulos rectos, dh-
ocribet nlterum ipsius extremum quoqne lineam vectama (Pari
scopô banc propositionem adhibùere, et démontant, coniti
1mn ahi v. c. Han?) Leipi. Archiv fuir-Maman; X. nef: S.

’ 179.). Ter-gît dei-n’de Clavilïs: v, - H
5) Si ad recteur lideam duae perpendidxlares recrue Hume

èaïgantnr inter se negunleà , quarum extrema puncta par linenm

reCtnm conilungantur; erit perpendicularis ex quovîs puficto I
1min: rectne ad prioient rectam demissa utrilibet priorum per-

v pendicularium lequalis; Ex hi: deinde v
4) deducît eam propositionem , qua Nassîreddinus Pro

lambine 2. usas crac, quam etiam alio adhuç modademom
urate Clavius tenter, dnempe in, ut ostendac ’

5) Si in duae recta: lineas incidens fadai: ohm nm cal-nm
àfigulum intemmn rectum, et cum altera ex tandem parlemen-

« mm, duas istas rectaseminns tempe: inter se distare ad en
h liât-tes; ubi est angulus acutus, ex airera veto parte lamper l
’ inter se magie dînera Arques hoc guident , quand rem îpnm

nihilv’aliud est, quam Nauireddini Latium 1. a que dcindo

V *) Idem etiam Archiv 9. HeftvNo. V1. au": iùdirctn ratione’ [m’al-
.I’lelnmm theoriam exhiba-te voluit, de quo tentamine conferatur- Hoff-
4, manu. Versuch. chu-r nouer] 11ml gflindl. Theoric de]: Pardllulvn, ne)»:
neincr VVidcrlvmmg des Hauffsdu-u Versuchs, Ufüuflmch 1801, et Hoffm.

Crît. p. 27. sqq. Plura alia parullelarum (lnenrinm svabiliemlî lenramina
e adse fada repetit, novîsqlle auget idem Hnuff (Geohetriae Fundamenta
’Ilolida Gandae 1819. , quorum cdîtio secundn: Nova rc-cmrum [annela-

nun thcoria anet. C. Iînuff Imam Francoïurli 1311). que mania ta-
men, ut vonlm fateamur, nurare nabis videntur. Nm: tannenglihnml

d illdiéillm autevenendum putamna. ’y
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poirer id, quad tertio 104:0 peut Clavius, endem [ou :11on en)!»

apud Nassireddiuum deducitur. Quocunque autem mode Clavii
.pmpositio 5. 0mm Quark, ex ea deinde Claviue simili plane
.ratione, et magie forte dilucide ,1 ac est apud Nassireddinum,
axiome 11. adsttuit. Hanc autem Clavü demoerationem in
lis, que primo et secundo loco samit, certiorem esse Eudidco

- axiomate .vix puto quemquam sibi pereuasurum esse. Cf.
Giordano da Bitonto Euclid. restitua) p. 65. sqq. Saçcher. l. c.
p. 33. sqq.1:HoEfmaun.;Crit. der Parall. Theor. I. Th. p. 12.
:qq. ArqueIin. eo etiam, .quod quinto loco ponitur, et ouin:

.dcmoustrationem tentayi; Clavius,.peppendiculis ex ana du.
mm kractarum alteram, et ex punais, quibus hase illi r0.
ou: occurrent, vicissim in] priorem demissis, malta deside-
rari circa en hmm; parallelarum pagres ,.quae duobus istorunt

,perpoudiculorum intemeptae sint, m0118! ’Kaesmerm, ,ubi de

Nassireddiui Lemm. 1. agit (Geschiclne der Mnthem. I. B.
p. 577.) .cf. HolÏm! CricQ der Parall. Theorie p."15.,sq’q. En;

quamvis. lias lacunas aulique ex parte expleverit Karsten. Rial].
theor. elem. et sublimior 1760; 5. ,9. necipse tamen daman-
stravitj perpendicula, que ab une; Imrum rectarum adialteram
ducantur, d universim-omuia [une ex parte Semper crescere, ex
altera sexage): deçrescere. Idem feu: ipso auctore iugenuo t’a-J
tente censendum est de simüibus Hoffmanni :conaminibus
(Versuèh. eiuer [muent and griindl. Theorie der Parallelen,

3.1801. cf. . cîusd. Kgît. der Pareil]. Theorie 1807.. I. Th. p. 265.

v- sq.) qui tamen ,primuedirecœ doutonstracîonem, in qua pane:
tout; Supplenda fnerint, dedit, qua ostenditur, ex uno cruro
cuiusvis anguli acuti in alterum perpendiculum demitti pesse,
quodjsit quavis data meius. .Borellius adam (Eu’clid. restitut.
Pis..1658.d p. 32. sqq.) Clafii axiome 2. tetinet, tum veto,
quad. Euclidis. definitionem ’parallelarum, qua rectae in infi-
nitum productae nusquam concurrere ’dicuntur, valde renne.
nm et iucOmpxeheneibilem parallelarum passiouem bombera
putabat’, aliam earum definitionem isubsdtuit, quais, nempe

  dicit esse in codem plana gîtas rectasf, ad que: eadem aligna
recta perpendicularis sir, Deinde ex eo , quod diximus, axio-
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mets demomuyei nm digue «on ad clin du». [GIN-ï
cnlarellit; reliques adam omnes; que-M! Imam maman.
.perpondiqulnùa dut, perpendiculaires fore aient. aidants).

I King deinde ’propoeitiouem l. 29.1: mont. 11. reliquat",
que indepcgdont, propositiones, deducit. and; dans: mo-
dem: indican, se, si non salifias), tanins Qu’une le bruina
passions paumelle-nm demopstusse. Et une il, gamin ,
Çlavio sumit, axiome vix sati: tutum fusât. » . » "

Inlus daïmio Vitale Giordanor du Bitomo .(Euplide veni-
.tuto Rani. 1680.) patito]: Euclidie xpanllelarum definiüonom
roui-chemin, quod negativa. antan: si: (quodipeunt puant:
alios (adam mur. repent), une venin arum indolent câpri-
mat, -uude.iu en definit, eue reculs, que. in endunnpluo
ex attaque putain infinitumptoductae nec ad le invicemue;
cedaixt, nec rendant. quarum nomma pouihilintom ne poste:

l osteneurum eue sporuler. Ipsam *-de1nde patellehrum (bonda-n
.uquentibu! propositionibus adstmete calmar. î

1) ,,Si duae rectum (Fig. 100.) CA, DE "lb Ingulie lb-
qualibus incident in tertiam lliquamçrecum et lit AGz
BD, en; miam. perpendiculdm .CE ex C in A8 domina!!!
aequale perpendicqu DF ex. D in A3 domino. Contra une,

) ) v V a(Brun nsi sic, ACZBD, erit et ce ’
i2) "Si in figure. quadrilntera (Fig. 97.) ABCD lequels;

Îrectale AC, BD sub aequalibua angulil rognon imitant,
arum eLiam reliquiiianguli C ot-D aequnles." Atque bu qui-
deni duae propositiones facillîme demonstnntur ab maton-

3) Recta, cuius Punch! extrema par aliquam auvent grau.
eunt, spatium cum en comprehendit."

4) ,,Recta’, que per’duo puncta alicuius «une. dm,

ex Parte du; concava transit.u
- 5).Perpeudîcula , quae e punais quibuscunque ennui

alicnius in rectam quameunqne dunittuuntur,’nequeuîs ornais

inter le esse aequaiia. Inngantur enim ex petto ce". am
(Fig. 101.) duo puncta gnomonique A, C, recta AC, in que!!!
ex punch) aligna B mune deiltlllul’ papendicularie BD, est
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Aimedgatufl ad-AC’petpendieuhril A6, eumtnr’inlecta DE pro-

iducta punctumqnodcunque F et-fiat AGzDF inugetutque GF.
hm tout" AG, DF au: perpendiculareszemnt ad GF nui non. Si

.perpeudiculare: eint, tenue! proposimm, obAG:DF;BF-
Gin «autem n01: sin: Perpendieulafel; ’ ernnt une ex) 2. anguli

.G, F aequalesfunde, quufn’ ÆG)BF7, arum: etîam ex 1.
’pelpenflioula en: A et B ianF demies: inaequalia, onde ite-ç

mm constat picpolitum. wEt- goum punctum F Parka: ac
rymcmuA, C in curer pro lnbitu aumi posent, patet om-
Inino,’ innumeras nous GF dari, de quibus volent reposi-
ÀIum. [ce 3.15m me concludere debabat, ut- m0net Klügel.
(Conat. praecip. p. XX.) non autem, u: apud Italum no-

uumm.ut’,.-perpendioula in rectum quamcunqueîa curvae pun-
Vodn démisse-non passe alunie inter-[se «se laquant:
- h . ,6)e,,8i duae rectanœeqmles A3, CD. (Fig. 102.) in oo-
«rdo’m phim- situe ahi rehtae’BD ad) anghlus .recros insistant, et

ex puncto aligna E ionone AC demissum in BD perpendi-
V -cnlum.-EF aeqnale sit’rectae» AB,Iet,iam-alia quàeéunquîe recta,

.- * un GH ex panera aligne G ad’ BD Perpendiculariter ducta
Maladie erit recta eAB. Nempe, quam [ex 2. anguli BAC , et
. et DCA sim: aequales, et ex cadeau ratione etiam anguli BAC
et FEA, pafiterque anguliDÇA et FEC aeqnales sint, vac-
quales erunt angnli FEA,1FEC (Ax. 1.), and. FEA, FEC
recti erunt (Def. 10.), adeoqh’e etian-Languli BAC, et DCA

. recti sont. Deindo. ’Iei 6H, AB non sint aequales, erit GH
val maior vel miner airera AB. Sit’, si fieri potest, maior,
ce lit IHzAB, ducmturque AI, Cf. .Erit- icaque angulns
BAI minot recto, pariterque DCE minot quam DCA i. e.
minor recto. At ex 2. HIA:;BAI,. et HIC.-.:DCI, onde I

.etinm marque HIA, HIC minot recto, adeoque A16, et CIG
uterque maior recto (I. 15.), et. engluas AIC maior duobus

r mais, adeoque multo magie AIC-ImACI manions orunt duo-
bus reetis, quad fieri nequit (I. 17.). Itaque GH nequit esse

maior «juan; A13). Similiter ostenditur, nec minorem esse*
yeuse: orant itague AB, GH aeqnales.fl

7) ,,Si duae rectae aequales (Fig..103.) AB, DC in eodem
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plana aimer ne! anguloc rectos insistant àlii recta. BC, et a
panade quiblucunque E ductae AD perpendicnln EF demi»
11mm: in ’BC, élit qnodvis.ebmm aequale tecm AB. Bi
anim unum,lxorum perpendiculorum non uvale fusât moue -
AB, nullum e. uquale,erit (6.),Iitaque au: omnia maiom, au:
munit minon. ernnt, quam A13, lut dia msieu, dia mi-
nou. Atqui 1) .haec porpendicnla nm: ornai: maniera eue pan

t suint quam AIE. Quodai enim foret, abscindamr in omnibus I
G1 :AB, dritquc fine: par omnia isra puncta G duale], curva’
canon; vénus E (4.), .e cuiul punais ,G aequalia ad bé
Perpendioula demissa saut, quod fieri naquit (5.). (la Giord.
da Bitonto , ut iam honuimus, .proposititioncm 5. nOn adeo
universaliter demoustntam esse.) Simili radoneidemonstratur
2) nec onzain perpendiçula minora esse passe quam ABfinec

3) dia maiqtn, entraînera." v I
8) ,,Si in figura quadrilatora dno laura opposite. aequalia’

tint, et uni reliquorum Ïiterum: ad angulol rectos insistant,
emnt etiam duo reliqui angulx recti. Id ope 7. iam codent
fare mode demonâtratur ac pars Plier 6.? Est hase inapa-
litio Nassired. Lemm. 2. et Clavii P1701). 4. - n v

9) ,,si duae recta. (Fig. 104. 105.) A3, CD in codenx
- phno sima accentur ab. afin quadam recta EF, qua; iîslâd un:

énlogrectos insister, illae-in infinitum productae nunquam nec
ad (a invicem acqedçnt, nec recedent i. e. a definitio’ne, arum

recrue palanche. Nempe ex rectaenAB puncto quoçunquelG
deminum perpendiculum GH scraper aequalo erit perpçndiculo
EF. Si enim non sin: açqualiaèîerit alterntrum mains aluna.
sa; 1) si fieri potes: (Fig..194.), GH)EF, sumtoqne HL:
NEF, erit angnlun FEI remua. A: FEG parian: ex hypoth.
reculs est, undo foret FEI.:FEG,’ pars tari q. e. a.

4 9.). 2) Simili: es; demon’stratio (Fig. 105.), nec 6H ma-
iorem use muse quam-nàEF, Ermpifaque duoyerpendicula

aequalia." . . .. I . ,, 10) ,,s5 anneau AB, C1) (Fig. 106.) sin; me; se
pal-anche, recta FE, quae’unaqn earum ,CD ad aqgulos re-

’, etc» swap, .sechabitÀetiAm’ ahanant AIE Ad angulps. rçctlostheds

. z
l
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-Getur clin ad rectos angulos unaque rectarunî paralleÎu-um
A13, CD dia mon HI. (Id ipso!!! autem hic nosteï illegi-
lime tamen videtur. Ostendoru quideml(9.), recta: ab clin
rien ad tagalog moto: nous esse pullulas, a: iam lumit

o confinai; pâfàüèhs lamper. in sauri ab aligna recta, quod
fieri lamper pesse ostendendum un.) Sumatur deinde HG

) :2113, et ducatur GE: erit (8.); IEG angulun irectuâ. At ex
En); etiam IEF, mon igitur EF cum EG coïncidetfl h

Il) ,,Si au anguluv rectilineus acutus quicunque ARC
, (Fig. 107.) et e pnncto D quocunque recru BA qunnufmlibet

producme deminatur perpendiculum DE ad C15 quo magis
Punctum D in recta. BA sumltumflistat a B, eo magis adam
punctum E disrabit a B. Nempe, .si punctum J77, c que deô
minium ad BC. perpendiculum F G propius absit a B, quam
D.-, necessan’o etiam erit ,BG(BE. si enim neges, erit au:
BG:BE, lt mm foret mgnluleGB, utpote recrus, aequalis
mgulo FGB, totum putting. e. à. Aut BGoBE, adeoque
punctum E in punctum aliquod rectae BG v. c. in enfle.
rot, et recru DH, FG ne intersecarent in puncto nuque I,
ac foret IGII tl-iangulum, in quo duo unguli G et H uterque
recrus «sa: q. a. a. (I. 11)." Notandum tamen est, Verba:
,,quanto il puma preso in AB sarà più lontano dal puma 3,
tante la perpendicolare «garât la retta CB mal plmto più ro-
moto du! pante Bu învOlvere videri nliquam inter inca-ment;
recnrum BD, DE ratinaient, quae tamen hic probkrî acquit.

i2) ,,Si sin àngnlus recrilineuc acarus qàicunque ABC
(Fig. 108.), et a .puncto quocunque D unius e cruribus ains
oBC e’figntm’ perpendiculuvaE, mua, si opus ait, proauctum-

accorte: ïlteritrmi HA. "Suban oenim in recuŒA’punctum
quodlcnuqhe G, et ex œo dernittamr ad BC perpendiculam
’GH, et punctum H vel cum ytnncto coïncidez, ve! en: H
in recta ’BD uhrajD pruiné, vélin ipsi BD. DuoBunprio-
films. caliban facile. Pater ptoposîtum. Iem’o amèneront-no-

"ne; rem indu paters putat, quad ex Propal-prneceëentn m’agis

magique ç B remua perpendiculn e punctis troche 13A in
rectum "ne dansai passim, «pas, «quaman finitqm tutu

, 1l v ’
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habeat Îongitu’di’nèm, BA autem in Ëhfinîtameproduei panifia

tandem ultra DE cadere necesso aitfi Qdam demomtrationem
mon àuificere, nec lien-e maiore subinde (finaude a B ad
distantiam data BD maiorem cancludere; via: est gaudîmes

ueam. i a i *15) "Rude A13, CD (Fig. 109.), que in eoaem-pllnô
ab alia recta EF in sacanLUr. ut anguli altemi BGH, CHG
fiant aeqnales, .nunt parallelae. (En: haec apud Euclidem la
27.) VBiseceturIenim GH in I, et ex I demittantur ad AB,

) CD perpendicula IL, 1K; arum GI.:IH ex comme. LGIa:
1 ÎHK (1131).) L:K utpotc ’recti’ex hyp. lande et 611d!!!

(I. 26.) adeoqne LIK erit recta (Conv. i. Prop. I. 15.). Et
quuin si: ea ad AB et CD perpendicularis, hac duae rectae

erunt Parallelàe (9.)."7 , r14) ,,Pariter; si angulu; externns ae’qnalis sit internai a I
easdem partes opposito, vel si duo intemi aequales:sint duo-
bus rectis, parallelae enim rectae, quae in secanmr.u (Élu

clic]. I. 28.) i15) ,’,Si dune recta: parallelae accentnr ab alia recta, erunt
angnli allerni aequales etc.u (Prop. I. 29.). Hanc iam simili h
construction demdnstmr ac 15., niai quad ex I rectam uni
parallelarum ad Iangulos rectos dnci iubet, et ex 10. entendit,
eam etiani alteri paralJeIal’um accalmie. -

Sequuntur dcinde Enclidis I. 30. et I. 31. adiecto corç14 V

lario, pet unum punctum extra aliquam rectam non niai
unam ci paralîelam duci posse. Aliis deinde scholiis et co-
rollariis Ax. il. Euclidxs demonstrat, arque etiam (lacet; fe-
clam, quae e duabus parailelis Imam secet, secax’e etiam a1-
reram; porto: si duae rectae in eodem plane non sin: pa-

’ rallelae , ces concurrere, et si non concurrent, esse parallelas,

itague omnes , quae non concummt, nec ad se invicem acce-
del’e, nec recedere, additis ad finem rationibus, quam Eucli-
dis definitio parallelamm Pal’ÏUII ac Ax. 11. et Clavii demom

"ratio. ipsi imperfectn videamr. ’ 4 .
VVallisiua’ Operibus suis Mathematicis T. Il. p. 665. sqq. .

Oxon. 1695. inseruir discepzationem geometricam de postulato
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quinto ï :ibri I. EIementomm. .Atque ille guidera primum dea
fendue conatur, jure Euclidem postulntum illud, eut, ut nos
dicimus,- axiome aumsisse. ,,Quod verum sit,.ait, hoc effa-
mm, uemo dubitat. Non autem gratis assumendum , Sed pro-
baudum fuisse, coutendunt aliqui, duplici eallim argumente,
ml quorum neurruru me mont: Potest, inquiunt, damon-
Ilrari, Mecque debet, et non ut’Priucipium primulm assumi,
quasi foret indemonstrabile. , Verum illi non satis attendant,
inter ha! communessnotioncs (and ab Euclide; tumnb ipsiz,
qui hoc obiicinnt) recensai, non modo ces, quae omnino deà

"mons-(tari non ponant ,» sed que salüm demonstratione non
indigent. Eçquie enim non videt, antiama sextum: aequalium
dupla inter se esse aequalia, .demonstrari passe ex secundo
pruptar adqualia aequalibus addita?) Sed et qui hoc ethtum
demonstrari pane contendunt (saltim que: ego vidi) non i1-

.lud pracatant, niai assumas aliis, quae’sunt hoc ipso nihil
clariora. Val igitur falendum illis erit, hac Euclidi conce-
dendum , ,vel aliud quid ’hllilll loco , quod non si: mains cla-
rum, apraeeumendum. Obiiciunt porno, mut hoc verum si:
de [intis recuit, (nempe occurauras tandem esse, quae conver-
gunt natte) cum.tamen id de lineis universim non sit verum
(ut de cauris cum rectis , aut cum aliis curvis notum est) id
de. redis probandum en), quad non est de linei: universalitèr
verum. Sed et hic in eundem ipsi lapidem impulsant, dam
auumunt,(ne plura nominem) quad duae recrue non compre-
hendunt apatium, quad de Iinei: universim ne ipsi dixerint.
Cerlum utique’est , du: cama: aut etiam unani pOSse spatiaux

comtal-alleutiers Mihi cette res videur. tam clora, ut de
en nemo, qui rem sedate perpenderit, merito dubitet (ma-
gie quam angulos rectos omnes esse inter se aequales) , si di-

caturâ v ) vDune recrue in eodcm plana convergentes (si sati: conti-
. nuentur) tandem occurrent. Çthuidem ab en parte, qua cons

vergunt (non en que divaricantur). - Si pana quaeratur, que;
mm censendee sin; ennuageant? ont dîcimul v

r
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In qua: recta incident duo: internas (ex calen: parte) an-

gula; faciat minore: duabu: redis; Quippe sinAB magie in-
clinat ad. CD, quam «haee ab fila reclinat; hoc est, si A];
magie vagit ad CD quam; hue ab i111 refusiez, merito di-
cantur invicem convergentea; nec video, que chaumera pos-
ait ’haec convergentiu aptius describi, quam quad i110: anguhi
finira! minore: duobus rectù. Cam igitur luce sua sa: chtimi
videatux, sic convergentes recta: tandem coitura: (quoduemo
canna dubitabit) sitque hoc aptum flçtïïiçtoy de "en. conver-

gentibu: (quad anguli sic facti lin! minores duobus rectis) nm!
video, quia »hoc Euclidi pâsrulanti matito concedntur. Si
phantaIiun cuiuapiam turbet; quad (in codem sermone) pro
convergentibm inseruerit Euclides harum definitioncm: patent
ipse se inde catie expedireerem separatim considerando, prout
hic proponitur. Ego cette baud difficilis concesserim. Quinze
qui mante satis concipit, quid si; rectum esse, et quid in die
rectum procedere (corsum continuo tendeua, ab ce, que coe:
peut, directiohe nusquam deviane, quad in curvalnon lit)
non patent dubitare, gain, si nota! sint, sintque in cade";
plana, et convergentes, et in directunz’procedant (idem alter:
alteriua punçtum continuo respicientes coque commentes) non;
inquam, dubitare patent, quin si in infinitum (aut saltirn gnan;
tum topas est) sic eorsum continuentur, cocufiant tandem;
utraque ad punctum illud, que continuo coilimabat, [31mina

genafl i . I .Addit deinde, cum tamen aliquot magni «maint;
hi non necesse, saltim aequum esse ,I ut denionstretur, ipsique’

.id adgressi. sint, inter quoe refont. Ptolemaeum, Prociunig
Clavium, Thomam..01iver. Anglum. Arabem Anaritium quen-
dam et Nassireddinum, se quoque suain symbolani conferve
statuisse. Tain exhib.t.x primum Nassireddini demonsttaüohe,
:cuius potissima capita supra dedimus, Iaddit, vidisse se in
alio and). mscpto duas alias huit: non..multuni absimilei «in-
dom poetulati quintidemonstrationes. Hais autem omdium
commune esse, quad, dum Euclidi haud Émile poiiulandnm
concesserint , dans in «adam plana recta: tourï’ïmes, si pro-r
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ducantur, tandem mitans, assumant [ipsi haine 16cc alibi

e aliquod,enedxun plural, postnhrum; unde illud operose dei
.moxxstroxit, quad non minus difficile concassa videntur. Quo
confirnintior ipso fœtus siÉ, îmhxerito- sugillatnm iri Euclidem

Propter hoc (non iniquum) postulatum. Suam deinde sabine
si: demomtntionem , quae ad haec lemmata radin

1 et 2) "Si finît: recta, in rectà infinies indexa. in dia
rectum continuent-five! quùmum libetyromovoxi intelligatur)
adam continuum, (val promon) habit in endem ï’recra infi-
rma." Quod motum taccas adhîbeat,’ excusa; VVallisiua qui

emplo Euclidis, aliorumque geomemrum, qui maman en;
euli in .definitione Sphaerae, et motum triangnh’ infdefinitiozie

Coni, quin in postulato tertio libni primi elerçentorum pa-
tâter motum rectale, et supins plumerez: superpobitionam figu-

umm clament.
h 5) ,,Si finitae recrue, in recta infinita henni, insistant recta

angulum cum ca fadera, facil; haec cum recta au. infinie:
e eundem anigulum.n l

.4) "Si in recta infinita, finira recta iacens, in (fluctuai
promoveatnr, et haie [insistera mien; non variato angulo,
iimul feramr: facit haeo ad rectam illam infinium cosdem

e (un aequalles) ubique angulosfl ’

5) "Sivîn du: rectas recta incidens àngulos internas et
ml endem partes faciat minores duobus mais: angulus exter-
nus (utrivis ’adiacens) opposito ixitemo maior estfl

6)],1iadem positis; si recta interiacens (Fig. 110.), ne
AC; in "direbtum promoveatul’ in situm a)! (in ut punctum
A iam cum C coixicigiat; et simul faratur AB (maneme an-
gnle BAC invariatb) in sitars «fi: dico; totaux rectaux up,
hoc «à AB promotam badas extra CD.fi

7)l,,liadem positis: dico (Fig. 111.) rectam up, hoc en
A8 promotnm  rectam CD priua sceau, quam punctum a ad
C Perüeniat." -

8),,Ta’ndcm; ait, pneuma (ex pnesupposita rationna!
sutura tailqlum cagnîta, et figurarum similium dcfinitione)

tu ’oommunem nationaux I

*.-.Àfi
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-Datae cuicunque figurât: similcm aliam cuiuçcùnque Magni-

tndini; possibilem «ses rHôc" enim (promet quahritntes conti-
«huas in infinitum diîiiibilel .pariter atque in ipfinitum augia

biles) videtur ex ipsa quantifiais natura fluera; figuram sci-
licet quamlib’er bohtinue passa (retenu figura specie) tutus

Vininui; tain zingari in infinitum. Atque hoc lovera (aux: in-
robservati, nec ipsi Persan animadüettentes) praesumunt omîtes,

et cum aliis Euclides ipse; Dam enim postulat data rentra
et intervallo circulum débilitera, Puesuimit, circulumpuiut-
clanique magnitudinis, site! quocunque radio possibilem esses
quodque puesuniit pane fiai, postulat ne passe fiacre. Et
quaxiquam non petite! aequum esset postulatum, çuivis light»
dalle simileni te passe (nondum edoctum) super data recta
confluera: possibila tamen esse, hoc fieri; de figura Quentin.
que non minus pmes’umçndum erit, quam de circule. -’-Nee

oblat ptaesumtioni huit: nom-ac, quod proporiioiialiürii dan;
rida; et (qüae haut: suppOnît) définitio similium Egunruiü

menin en: ab Euclide dédira (sa! alter: libro quinto; il:
«sa auto post maman): paters: enimlEuclides, si sape-l
dire visum assa, manique libro primo priemisisse. ,

9) bis lemmatibus deimie facile denioxistrat .Ixioihâ
Euclidis lundeoimnm, ,,qüod nempe, si pommait (Fig. 112;)
’ànguli BAC-l-DCA(9 mais; ex Léman 7. semperiinvcniri

potest triangulnm «Ca; cujus anguli ad basin iidemwel ne;
qudles sint. anglais DCÀ; BAC, et haie triangule «Carde-

À inde liiud Iimile cogitai pores: Super mon CA. -’ Naine;
(ait VVàlliIius 5 hic d’un, quad Superidatam’ l’ennui triangu-

-lum coiistiçuere data simile nondum (baient Euclides: mm
inuln passim in «(maniai ad damonsrtatibnei theôrüiiutum.
(unit in problematum construction: nous cit) fieri rosse prao:
sumuntuf et suppomuitur faon; que quomodo han: sache;
nice; nondum traditu’r. - Cam iginirsit PCA triaiigulum;
bccurrunt invitera duae recrue CF, AP. Eril: neinpefqnum
triangule PCA, «Cu shit similis, PCA:1’rCü..-:DCA,- «icaque

recta CP in ipsa CD produisis inca, paritçrqùe ÎlACqu:
BAC, made adam AP in il»: AI! producta brin ceint me
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tout AP, Clin puncço P, unde coëuht DC, 3A in codent
’ pianola i. e. cd cas Pattes rectae AF, [obi sunt duo illi au»
guli duobus isatis minores. Bis. addit Wallisius: tmtum au-
tem chou, ut Euclidem culpem, quod ipse id non deuton:
uravcrit, ut neque culpsverim , si plus câline indemOnstrstt

,postillasset, v. c. cum Archimcde, linesm rectum omnium’
inter adam putiets esse bfevicsimsm, quo posito mon opus

hisser I. 20. Sed Euclides id sibi..p1:opositum hsbuisse vide-
tur, ut, quam pauciùimis postulatis rauqua demonstrsret fixe
minium consequentiis. Unde facuim est, ut sibi non taro
ficelant negotium en probahdi, quia mon) non gratis conces-
saris. Et quidem in omni probation in quicunquc mater-h
prscsumendum est aliquid. Nain, nisi à: pnesumtis (sen prac-
conccssis, sut une non piobatis) nulls lit probatio. V Hsec
autem pracnsmemla quamvis sb aliis scriptoribus, datchas
sliis non saluant diserte recensai (quad ab Euclide factum
’ect) un. tamen tacite prdmmunt alii, unit inobsewati. Sed
et Euclide; ipse in processus Ôpefis praeter hase disette me-
ntant: (ut pincions et magis noubilia) alia, sive ex impe-
ctione schamatis, sive aliunde mmifesnt passim paumait, "Â
une nemo tout magnums. - Et quidam,»si sdhuc plura vel
tàcîte puamment, val disertim postnlswarât (que tu: luce
du: tint) non foret inde culpandua ’- sed laudmdus,- qui
un diamine, quid velit, enposuetit. Nempe [incas (non
«plumier, v scd saltim) rectae (non quotlibet,lsed) duae (non
manique sine, sed) in cadem 721mm, (nec siÊ utcunque, sec!)
in qua: "on inciden: cngulo: infante: et ad casdem intrus: fin.
sial minons duobus matis , (nondum forte c’oëunt, sed) si, pro-

incanter (non utcunque, sed) in infinitum, tandem coibunt
(non quidam ad musque partes sic incidentis Ïectses, nec ad
nussvis indifferentcr, sed). ad au partes, ubi’ mut illi duo

.41»ng minore: duobus mais. l Quod optima consilio factum
"indice. u Atque haec in Euclidis vindicias sufficiams.fl Ira
quidam Wallisius. -Et,- quidquid si: de ce, quod in Lemm.
-8. sumitursdatae cuiuscunque figurae simiIem aliam caïman)!-
gu. magnitudini: possibilsm, au , et nominatimvsupcr quscun-
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quo- rebts data triangulum descriptnm cogitari nous, quod
simile sit triangulo data, de qua suppositiono disputai POSIG
sans concedendum est, nescio tamen, au Kliigelius (Const.
praceip. etc. p. XV.) haud iusto iniquius de hoc VVsllilii
conaminc iudieet. Purs: nempe, qui sxioma Il; neget, non
rosse non postulatum YVallisii sibi repugnan: dicerel w(Juin
demonstraturum, nulla trisngula, nisi sequalis, sibi. esses.
pusse similis. Etenim, qui sxioma 11. nage: , pngnaturum,
cuiusquc trianguli BAC (Fig. 113.) angulum externum CAD l
maiorem au: minorcm esse sommai duorumiinteruorum oppo-
sitorum. w Si enim in une ossu cum illis aequalem censorat,
in omnibus idem ipsi fatendum fore, id itague ,’ cum contra
lrypothesin ipsius sit, baud ooncessurum. ltaque affirmsturum
esse, triang. C’AD maior-cm aut minorons, summsm sugulorum

liabere quam trisng. BCD, itcmque triang. AED (facto sngulo
EAD:;CBD) maiorem vel minorem illam habere quam tusisng.
ACD, ergo etism quam tüsng. BCD. Ergo angulum A131)
nmiorem sur minorcm fore quam BCD: ergo trianguls BCD
et AED non (on similis, licet angulos duos singulos saqua-
les llabeant. Ira quidem Klügelins. At mihi lisee argumen-
tatio nillil probare videtur. lllc enim, quem Kliigelius liugit,’
sdversarius ex falsa sua sut carte nondnm demonstrsts hypo-
thesi illud tantum sdstrucrc pontil, quae a se et fl’allisio
ponantur, simul ver-a un non poses, sibi es, quae i’Vsllisiul
postulat, baud nous videri (talcs esse nondum demonstsvit).
Nec finir-nm. Tacite enim in iis,’ quae VVallisius aunait, in-

,volvi Il. illud axioma, quad adverSarius negat ,1 nono bey-L
vcrit, quiplîe e suis suppositis, si. iis non involutum caser,
nec evolvere illud poter-st VVallisius. Uirs autem se mentis,
11min VVallisii un sdverssrii vers sit, id indcæcndebit, un:

"matais sus luce fulgest, au: ex aliis indubitatis principiis de-
rivari quest. Nec etiam omnia, quae ad figurai-nm similitu-
Idinem pertinent v. c. laterum proportionnalitss hic in cernons,
veniunt, suflieit VVsllisio panere, super quacunquc recta
Iconstrui’ passe liguram slteri duae laequilngulsm, vol potins
saltim. construi pesse triangulum sltcri dan; sequimgulum.
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Cf, u Snecherius p. 40, 41. sq. Tsdquetus,(Elementa Euclide;
Geom, Plan, edits ab anuo inde 1654, ssepius, inter dis
1725, quem editiouem ,hic eitsbimus ipxô.) Euclidis parallce
hmm definitionem e pari rations se Proche reprehendit, quod
dentu: linons, quae in infinitum produetse, lice: cd se mutuo
sdpropinquent ad inteerqu quovis data mima, manquai!»
tamen cancanent; se rentes liness [patafiolas sas esse (lioit,
quae in ’eodem piano sine, utrimque in infinitum preneuse
sequalibus semper’ intervallis, disteut, vel, ut postes explicat,
quorum munis perpendicule ex uns n slterun domine sin:
eequalia. Bas genersri dicit, si recta ad. slian: perpendiculsg
ris se! hsnc semper perpendicularith movestur: tune enim
slterum eius extremum doseribere (non mutina, ut Clavius
ait, rectam, sed) parallelsm si, ad quam Perpendiçularitoq!

A movebetur, -- A: facilepater, demansçran’ oporzere, linesm,
e cuius panaris quibuscunque demisss ad rectam aliqusm pers
pendiculs inter. se sequslia sint, edam ipsam rectam esse,
Sumit deinde tria nova axiomats, quae quidçm,- coucous ipsius
definitione, facile demonstrsre’poterst, sdeoque demeura-are
dcbehat, nempe p. 8. Parallelqs communi uti perpendiculo:
et perpendicula bina ex pan-allons sequsles utrimque exciperq
partes; identique p. 27. inter crurs ouiusvis anguli rectilinei
duei passe rectam uni horxun crurum parallelam et qusyis
data recta maiorem. Qusc 0mois pane baud in comparera
sans, ut Euclidis inez’fluuv ullo modo sssequsntur. Cf, Baffin,

Critik der Parallel. Theorie p, 210,. sqq. l i
Wolfii demonstratio in Elem. Geom, Yquum ex caleur.

pal-allelsrum delinitione, a Posidonio ism, ut ad nef. 35.
diximus, prolan, èroficiscstur, neque etiam is demonstrsre,
tentsverit, passe perpendic ils en recta in dçeram deniissq
omnis’ inter se esse aequalia, quum aliil prseteres errons in
eius argumentation se facile prodant, v. c, quad sine demain
stratione admit, perpendiculum super uns parallahruxn BIC!

l ctum secare eziam slterui’n ,l nilu’l attinet, bis diutius imqloç

rai-i. Idem V cires alia etiam tentamins ex hac definitione pas
rallelarum theoriam ndstrueudi monandum fuerit. Ils v. ç.

l
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La Caille (Leçons Élément, de ixias. un. au p. 251.)

esndem parallelarum definitionem samit, sddit autem , quum
du!) putiets positionem même determineut, milieu-e , si duo
perpendiouh sin: sequslia. 110e autem advdeliuitionem banc
defondçndam baud sufficere quisque vider. Psriter. Edmund.
Scarburgh, (tire English Euclide 1706.) retinet quidem Eu-
clideam persilelsrum definitionem, a: pro axiomste sumit, pue
rallelas esndcm ubique distendant habens, ubi eidcm moneuds

videntur. s qSimilem del’eetum in corum theoria locum hibere, hm
supra Id Def. 35. diximus, qui restes perallelas cas esse di-

ïcuuç, quae in codeur plsno sine ab slia recta in seccnmr,
ut’ anguli alterni liant aequales ’, nempe probandum esse, id

fieri, a quacunque recta secentur. Ex ltorum numero est po-
tissimum Varignon. Elém. de Math. 1751., Bossut Traité
Ele’m, de Géom, 1277. et multi cos secuti Galli, cum quibus

etiam facit Austin. An Exsmînst. et (lie first six Bock: 0E
Euclids Elements Oxford. 1181. p. 15., quos icaque pariter
hic Praternuttimus. q Ipse tamen Èossut postes Cours sa;
Mathémst., T. Il. 1800. ait, si rectae alicui aequalis perpen-
dicula insistant, carumque extrems iungautur, lias ’iunctss
efficere unam rectam, si, eui perpendicula insistunt, parallelam,
de que delinitioneivide, quae dicta sont ad Def. 51;

Longe securstius in ca re versatus est Hieron. Sacclierius,
edito Mediolsni 1733. Euclide ab omni mevo viandions). Et
quamvis verum sir, quad Klügel. monet l. c. p. V1. VU. -
multi: euro smbagibus uti, et in mm obscuris se involutis
ratiociniis facile ’errorem sliquem latere passe, et quamvis
nec ipsum soopuui penitus tetigisse fatesmmf, baud tuner: in-
utile fuefit, laboribus.viri paulisper immorari, fiasque de-
monstrsndi rationem obitcr saltim cognoseere, qui rem omncm
diligentius, quam plerique reliquoruui tractint, et omnem
lapidem movit, ut falsarum hypotltesium absurditatem osten-
deret, let ad cette Omnia, quae hue pertinent, (tapirs revo-
caret. Lices: itsque, quantum fieri potest brevissime, me-
thodum oins indiesre. En niimum quidem ostendit, quad
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adam Giord. da Bitontou (quem Saccherius, quod mirum vi-
dez-î possih baud legisse, sut Iliuude nasse videtur) deman-
ntrlsle diximus, dans rectas sequales, quae eidem basi au
glandai] partes. insistant, angulosque aequales officiant, et quo-

rum extrems jangamur, angulos quoque, que: cum inhcta
fadant, Vefficere aequules: nominatim itague, si eidem basî
duo sequalis perpendicula insistant, fore étism, si corum ex-
trema iuugantur, reliquotum angulorum ,vel utrumque’ re-
ctum (quem me casum hypotbesin anguli recti vocat), val
utrpmque obtusum (hypothenis anguli 05mn) val uttnmque
scutum (hypothesis anguli senti); Omnis deinde domanial-Q
tio se redit , ut ostendat, lnypothesîn juguli ’ obtusî pariter ac:

nuguli semi locum haberc non pesse, necessalio itaquà locum
bubon hypothesin auguli recti, vel! ut aliter dicamus, in
figura quadrilaten, cuius duo laura opposins sequalia dut,
pâque ad basin perpendicularia, reliquos etiam angulns tasse re-
gitos, quad ipsum, a; suprs vidimus, est Nassireddiui Lemm.
2. et a Clavio quoque 4. a Giord. da Bjtomo’autem 8. loco
positum fait. Ac Euclideum sxioms facile inde activant,
Et hypothesin quidam unguli obtus! non consistera passe facile
demonstrat, quum en admissa veritas axions. 11. Euclid., ex
310c autem veritas hypotheseos anguli recti consequoretur,
antes autem ab ipso demonstratum fuerit, Imam c tribus mis
hypothesibus val unim saltim casa admissam excludere unim-
que reliquarum. Hac itaque hfimthesi suc talc iugulata, in-
cipit, ut Saccherius ait, diutumum auctoris proelËum advere
sus hyp0thesin auguli senti, quae sols adhuo res-nuit veritad
axiomatis Euclidei, Et hic quidam maltas est auctor noue:
in stabilièndis variis consectariis, quae admisssuna sut alter:
hypothesi, et maxime hyptothesi anguÎi acuti locum tubera
debeant et vice versa ’(v. c. prout in quolibet triangule me:
mguli simul sequalcs au: maiores vaut minores ains: duobus
mais, locum hsbere hypothesin anguli recrû (Hyp. Î. voca-

bimus) sut angnli obtusi (Hyp. 2.) sur anguli souri
3.): pariterquo in quovis quàdrilatero omnes angulos sima!
quatuor matin sequales fore in Hyp. 1s au: maîotes in En)!
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2. sut minores in Un». 3."; et simili hypothesium diveiisitâte
angulum in semicirculo fore rectum , au: maiorem au: minoo
fem.recto etc. et yicislim): Adieotis deiude pluribus aliis
Pxop. XXIH. entendit, duae rectss in leodem piano airas vel
commune habere perpendiculum, vol in allerutram candeur
Pattern prou-actas sampan magis ad se invicem acculera, nui
aliquando ad finitnm distantiam nua in altevam incidet. De, q
inde,lpostquam sumta Hyp. 5. magis ad Se invicem in acce-
dere non potse ostendit, ut distends esrum camper maior ait
data quidam longitudine, nihil relinqui putat, quam ut di-s
nantis earum quavis data miner ’sit, val ut in infinito, ut
niant, canonnant. Ira vero cammune peupcudiCulum, et com-
mune etiam ’segmentum’habituras dans rectas in infinito con-

currentes, quod quum fieri non possit, nec hypothesin ter-
tismt locum habens pesse. Solam itague relinqui lin). 1.
quae cum Axiom. 11. arctissime cohserest. Praeterea aliter
etiâm rhyp. .3. destruere constat, quod, en sumtn, linos
aliqua curva pimul maior ac minot esse debeat linea aliqual
recta, quod tamen cum satis perspicue demonstrgsse iurc du;
bitarur. Unde concluait, hyp. 1.,solam vcram esse, adeoqne
Ax. Il. rite habens. Abuti tamen cum voce infiniti et concur-
sus in infinito, magna indics: Kliigel. , infinitum enim nant:
sua esse indeterminamm, et recta, quas in infinito concur-
rei’e metaphorice dixeris: reapse baud concurrerè, nec com-

mune perpendiculum habel’e. q
Notnri omnino meretur, Lambertum quoque in mediia-

riones circn parallelarum theorism ,incidisae; iis admodum si-
. miles, quasi e Saccherio. attulimus, quainvis ipse Sacclnerii,

quem ne legisse quidam videtur, nullam mentionem facial.
Fuemnt illse conscriptae 1766., à: post mortem demnm viri
sagacissimi, cui forte ipsi non ex omni parte satisfebere. iu-
leitae a Bernoullio Lipsiensi Promtunrio Mathemathico (Leipz.
Magazin En Mathem. 2. St. 1786. p. 157. sqq. et 3. St. p.
525. sqq.) nimberais post generalin cires en, quae in pn-
rallelarum theoria ndhuc desidersri possint, menin, nonnul-
las propositions affen, quibus demouuratis Ax. Il. sporule V

, .
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fluera ostendit, variilque media antan]. eau-in, aunera, tu
vis; quidqusmy in canin: demonsutarione desiderari passe cen-
seri debesnl Deinde ipsam patellelarum theoriam aggredîtur,
variterque tres hypotheses munit, et de iis, quae inde con-
sequnnzur, Promu: nempp in, figura quadrangula,
cuius n’es anguli [roui sint, reliquus quartus val et ipse re-

i cm0, vel maior, vol mûr recto fueiit, quas hypotheses
alio nomme ad ces ipsss redire, quas Saccheiius habuit , fa-
cillime peut, cf. Lambert.-l. c. 5. 50, sqq. Lambertus tamen
rem aliquanto brevius et magie dilucidc, quam Saccherius ex-
qiedit, pariterque hypothesin anguli obtusi facile refellit, ex
qua nempc conséqui docer, duas redus: ’spatium comprehen-
âcre; hypothesin autem suguli senti parite’r magis refractariam

esse depreliendit, tandem tamen etiam banc sibi ipsi contra-
diacre ,, demonstrari Fosse putat. Quae ipse tamen demonstnr
lia nidtur proposition sequenti :1 us; in fluas nous in codon:
piano situ renia eliqua incidat , quae cum lltera earum angus-
lum rectum, cum airera-angulum efficiat recto minorem, in
ut a recto-angulo quantum libet parvo differat, recrue iule in
sectseiin infinitum productae se invicem secsbunt. Hanc nu-
lem propositionem, quae ex. 11. paitem specislem comple-
cütur, in prnecedentibus Lambertum baud ita evicisse; ut in
c’ementis fis crut, jure monel: Hiudenburg. l. c. p. 365. Es
quoque demonstratio, quam exhibe: .Struve (Theorie de: Pa-
rallellinien, Kônigsberg 1820.) eo redit, ut hypotliesin Sac-
chcrii seçundam et iertiam locum non habere pesse assererev
,conetur, ’Neque tamen etism apud hune auctorem omnia satis
evicta, nec ea simplicitate posita essevidentur, quae elementarem
demonsrrationem decet. Eadem fera rationel ut nempe hypo- I
,thesin anguli acuti petiter arque anguli obtusi locum habens
non passe (quamvis ipse hac denominatione non utatnr) osten-
dcreluudeat, rem absolvere se pesse Putat Duttenhofei: (Ver-
such eines strengen Bewèises der Theorie von Parallellinien
1.515.) in que tentamiue eadem , quae in reliquis hue pertinen-
tibus notavimus , desiderari adliuc videntur. l

Pneumo hic Hausenii demonstrationem in Elem. Mathe-
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"08.1.31". 1734. quam in ce aperte, eLiunIKlügelio indice
1... c. g, V1v "matu, quad probandum cm. Suis concinne
terrien Hausenius munis ad cum cæcum reduxit, quo alter;
duumm nommai, quae ab au. quadam recta accentua, huis
ipsi ad angulos rectos insistit, altera cum en angulumheutum
cflicit, Pariter nihil opus esse pute, omnia hac in te cana.
mine v. c, ab Hanke., Behn., Malezieu. , Cauldof, Pardieu,

’Kënig., Ebert., Vingt. , Man" Vieth., Lazar. Beudavid. (de
quo conferantur inplimis Pfleiderer. Theg. inaugur. 1786.
T1105, 1-5.) Kitchen, Lüdicbe. aliisque faon, quae vyl Kliiç
se]. et Hoffmann. habeut, val e achedis Hauberianis au: ali.
imide mihi cognila suint, hic affure, quam val nihil , quad
ipsi: proprium sir, au: Bue reliquis,.emineat, habesnt, val
manifestât adam paralogismis innitantur.

Prseterire etiam lient, quae Segner. (Vorl. in). Rechenk.
and .Geom. 1767. V. Absclin.) Karman. (Puelect. Muchas.
tlieor. et element. 1760.) Lorenz. (Ersterq Cursus der reinen ’
Mathem. 1604.) habent, qui sumuut au; demonsmre tançant.
reciam; quae pet punctumrintra alignent angulum un... due

. catin, accessit-i0 alterurrum cette crus huius, anguli (scare,
quum nec hase un. cireumspecte evicta au: extra omnem
dubitationem posita esse facile pateat. ,

Ali: nulçm, rationne Ksestner. (Anfangsgr. de: Arithm. and
Geom. 1758.) Segner. (Vorlesung. über Rechenk.’ und Geoc,
marrie 1767. W. Abschn. 5. 57. et Vortede au don 6 encan
Büchern der geometr, Anfangsgr. . Euklids 1773.). Kliîgel,
(Encyclop. 1782.), G. G. Schmidt. (Anfn’ngsgr. de: Matliem.
1797.) et recentissimis adbuc temporibus Hammam. (Versuch
einer einfschen Begriindç des 11- BRUN. Axiomsç Frinkfn
1813.) et Bürger. (vollst’ând. Theorie der Parallelen, Katia-ho

1816.) banc rem in cette -illultrll’e studuerunt, ut tarins
ideiqnde axiome 11, sumere licou. Eorum argumennlinues,
quai-nm initie hm Ipud VVsllieium deprehendimus, 00 ,fere
redeunt. Si duae rectale BA , DC (Fig. 114.) ab afin quadam
AC in secari ponantur, ut summa singulornm BAC, DCA
minor si: duobus rectis, consequitur, anguluanAF :meiorem
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est: sngulo DCA. .Quodsi igitur recta DG, mémento: engulo
DCA, Versus A prom0veatur, manifestum est, ubi punctumC
ad A pervencrit, rectum DC inné angulnm BAF sium fore
v. c. in AG. Iam, si vice versa AG, mutante angulo GAP
:DCA, vertus C regredintur, patet, 1mn statim totem ultra

I’AB recessunm (in enim angulus GAF non .posset mmere)
sed primant inferioree Isaltim eius pertes, quae recule AC
proximae surit, ultra A8 v. c. in cum situm, que rectam
ce videmus, perventuran, quam interea pertes ab AC lougius
rameras, ut de adbuc ois AB positae Sint. Et, quam raca
quaevil ut AG vel cd in , infinitum produci queàt, campe]:t
quemcunque recta in promota sirum hlbuerit,,infinita eius pun-
cta oie AB remanebunt, ut itague hic rectae motus continuai
posait, quamdiu libuerit, v. c. dum iterum ad CD agresse
si: ,’ nec unquam situai obtinete poterit, que non aligna eius
puncta citra, alia ultra AB sita fuerint, unde et rectite AIS,
CD, si opus ait, productae se invicem secare censendae surit.
Argue han-quidam ad illusrrsndum adonna Il. quam maxime
facere, ’quin huit: scopo sufficere vider: passim, petfieetam
tamen in iis demonstntionem confinai, perspicacissimi hu-
ius illustrationil encloras nec ipsi putarunt, nec aliis persua-
sum fait. Maxime etism analogie curvarum quarundnm, quae
asymptotes, ut vacant , habent recuis, a quibus non Secantur,
quamvis ab ipsi: hie mais, si retente situ priori parallelo
promovesntut, est senti certum sic, praecipitàre hac in ra
iudicjum vente videtur. Cf. Hoffm. Crit. der Pârsll. Theorie
Il; T11. p. 61. sq. 104. sq. 147. sq. . Par fere ratio est ectum,

. qui, si in ptaecedente figura alter angulus v. c. BAC, rectite,
alter .DCA acutus ait, entendant, ex CD maiOra subinde per-
pendicula ad AC and poste, quae ex AC pariter maior. seg.
mente punçto C»adiacentis abscindsnt, ulule dsinde colligunt
(quamvis fortune baud accurate ostensum sir, segmenta il];
data quavis recta tandem maiora esse, val incarnent; etiam
Iegmentorum eadem semper nant maiota etiam fore), tandem
aliqgiod bornai perpendiculorum cum recta BA coincidere,
sut, etiam ultra eam cadette «lobera, quq praeter Clavium, cot-
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que quos cum ipsi) nominsvimustpertinet le Gendre Ù (Életna
de Géometr. 1794. .z 1817.) de que vide Gilbeni induits
(die Geometrienech le Gendne, Simpson etc. 1798. p.75.sqq.)
et Franceechini (le Theoria dalle parallèle figerosnmente die i
mostrata in eias Opascoli Mathemat. 1787. cf. Playfair. Élem.
DE Geom. p. 564.); Recentissime quoqae similem vint) in-
gressus ;est Mettemich (Vollsrànd. Theôrie der Puma...

s1815)’sed haud»meliote se reliqui fortune. Natn et ipsi baud
V contigit, ostendere, bases trilngulorum , quae samit, tandem

quavis deta maiores fore. , Cf. Zeitechrift für Anton. 1816.’

n. B. s. 04. Hg. z - ’ -Eodem fere tempore, quo apad nos Ksestner., Semer"
Karsten. aliique de patellehram theoris labourant, in Angiia

e idem aggressus est Rob. Simson. la nempe in latins Elemen-
toram editione, quam publici iuris lfecit 1756.1, professas
primo est p. 545-, axioma 11. inter communes tententiasfnon
ponendam videri, eed aeque demonstrstioaem stricte loquendo
admittere, explicatione autem quadem indigete, ut dilueidior
fiat, atque banc ipsam egpliçationem in dedit, ut rectas,.qaae
eidem roche ad. rectos mgulos siut, aeqaîdistantes qaoqae
esse pronaatiaret, rectas autem , quae ab codent pancto axe
uns, e se invicem magie et magie divaricare et divergere
(quad idem fere Prodi essartant. est), arque inde sxiomstis

i 11f veritstem ostendiposse patent. Si enim (Fig. 115.) reg-
une DF , LAB eh 11h recta HE ifs recentar, ut anguli iule--
rions et ad easdem Pertes DFE , BEF simili, minores oint
duobus mais; constitui page engainai HFG aequalem BEF,
ande demonsturi posait, rentes FG, AB eidem alicui rectee
ad sagaies rectos, adeoqae inter seleqaidistentes esse. Quant
autem ex cousu; F D cadat inter sequidismates F G, AB, re-
çus, FG, FD ex codem puncto exeuntes necessario tandem
magis inter se, distare, quam aequidistantes F G, AB, adeo-

*) Idem in subsequentibus elementonun editîonibus variis aliis
media rem tentavit, quorum qui ex fanctionum. ut niant. theoria
desmti tant, ut nihil aliud monesunas. ad elernenra cette non perfi- ,
nant, qui autem magis elementares saut. nec ipsi eactori plane satin.
faeere videnlur.

x
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que FQîhndem fore ne partes recru AB contrarias ci, sa
quae sic punctum F , sdeoque tandem convenite recrue A3.
ln anglics deinde Elementorum. editione, quae primant pro-
diit Glaag. 1762. accul-anus nahua rem dunonunre nggredi.
tut hoc fore modo:

Def. I. ,,Distahtiai puncti a recta est perpendièüinm e
puncto in rectam demissumkii A i"

Dell 2. ,,Recte ad alism rectum limpide iceedere, au:
th ea reeedei’e diei’tar, prout distendue panctotam prioris re-

nne a panetiers decrescant semper au: tracent: sequidistena
les autem dicuntur duae met-tact si putiets. nains ab alter:
«ndem «super distendant tenseur.n

Axiome. ,,Fieii neguit. et fait! aligne lârimtüii Pïbâ
pins ad elism rectam aeeedst, deihde itemm Il) en reculai,
entequam ’eam "allotit: petite: recta nequit primera recedej’e

ab dis recta ,n deinde proPius ci eccèdere; nec recta primuni
alii tectee aequidistaus esse, chimie si propius acculera, au:
magie ab en fendard potest; recta enim endetta scalper sera

En: directionem." ’Hinetfmile demonstut
Propa 1. ,,,Si duae’rectae (Fig. 116.) AC, BD aeqaalès

inter se alii cuidlm rectne’AB 1d angulos rectos insistant, et
a puncto quocunqae F iunctae CD demittantur s’d A]! pet-
pandiculum, erunt EF, AC, BD tequilas. Quodsi enim non
in esset, recta CD docederet primo , deinde recederet a recta
A8, quad fieri nequitfl- Est hase proPotitio Clavii 3. et 2.
Giord.’ da Bitônto.

Pro!» 2. ,,Si eidem recrue ex «des: patte id àeqdales’

* mgulos constituantur duae recue’llequnles, caramqae extrafin
iungentur, iunetn luce Plfiter rectos mgalos efficiet cum intis,
garum extrema iungitflf Facile Patet, esse id ipsnm Lemme
2.- Nestireddini, val Claüi Prop. 4.. riel Seccherii’Hyp. 1.
Bine deducitur in parallalbgrammo; (enim ires anguli recti

tint, quartant ethm rectum fore. ., Pjrop. 5.» ,,Si dans renne anguium (scutum) comme
bandent, in IIÜIVÎS quam punctum inveniri mut, e que
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perpendiculum in slteram demissum mains ait data Qmüi

recta." - -Pr0p. 4. ,,Si duae rectite ab alia’rechluid easdem par!
ses sub engulis aeqnalibas, altero interne, altero extretno, ae-
centar, erit etiam aligna recta, quae est ad Iangalos rectos

setter." ’ ï »Prop. 5. Haee esdetn’ est cum Euclidis axiomate- 11. et

simili fers modo au in cd. Simsonis latins demotlstratur.
Apparu, Simsonis demonetrationern aliqun ex parte con:

me. cum Claviana. Et maxime etiam axiome a Simsone
sumtumüiisdem fete dabiis obnoxium est, ac Clavii lemme 2.
Conf? Hoffmanni .Critik de! Parallelen Theorie’ Pl 74. sq.
Austin; (l. c. p. 11.) quoque monet, eadem fere, quae contre
Euclidis axiome 11. mon... observaverit, valere quoque con-
tu hoc axiome Roberti Simsona (Baud maltant a theorie
Rob. Simsonis differreividetur demoastratio prier Mülleri.
Ausfiihrl. and evidente Theorie der Parallelen. Niimb. 1819.
Demomtratio eius posterior paralogisme laboure videtur.
Net: en, quae in appendice adiecta est, demoastratio omnia
exhumât.) Alias Angluu,’ Thom. Simpson. (Elem. ofGeometxy,

quorum editionem quintam Lond. 1800i editdm’ inspicere mihi
lierait), lite in lise ra .versstar, ut primam doceat, distantiam
plaintif alicuius a recta-esse perpendieulum ab hoc puncto in

l redram demissum, deinde saquent axiome pracmittat.
3,,Si duo puncts alicaiua rectae inaequaliter ab alia recta

codent plana positn distent, lise rectae in infinitum pro:
dentu cati-es parte. concurrent, que minus distantù Hinc
porto facile dedneit, duae recru, quae non cancanant, (velu
quae ex Euclidis mentelparallelae sima) undem semper inter
se distantistn habere, vel, ornais perpendicals ab uns ad al-
ternai demissa esse aequalie, adeoque pet Imam idemquepan-
ctam non pesse plates ana recta alicui rectae sparallelas duei,
et. rectas, quae eidem rectae patellelae Isint, parallelas esse
’întef se, unde dèlqde’ rauqua et nominatim Prop. la 29. fac

cils consequuntur. Et, fatenduxn omnium est, eoneesso axio-
mate, relique inde rite derivari. Quamvisiaatem Playfairl
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(Elem. cf Geo’m..p. 369.) banc demohstrationem os’nninas 35m4

plieissimatm aulne elegantissimatn esse indicet, alii tamen nec
hoc axiome maltant ab Euclideo difi’etre indienne Playfair.
ipse pro axiomatç samit, eidem rectae per idem punctum
miam tamtam patellelam fluai pesse. v ,

Verum minimal lises, et quaedàm adhae demonstrstionani
genets comiderema’s , quibus nostra -aetete parulielarum dieu;

riens tubaire ladanum lanternait. Et primant quidem corans
est, qui ex acenratiore theoria situa rem pesse puna

e Vers. Kaestnerus inter primes fuisse videtur, gui in indi-
caret in sdieCto Klügelii dissertationi de parallelii, quam ses

piiiLIaudavinius , UpiStolio, ahi ira ait: "habituros nos elib
quando veramperallelaram theorism .vixsperaverim, niai dia
lignifias exealta theoris situle us in, te baud consentientem
habet Plieiderer. (Thes. inaugur. 1782. T11. I.) Kantenius

(deinde primum in Progr. . inaugurali Halte 1778. edito rem
maxime eo deducerg studait’, ut ostenderet, dans restas in

i codent piano ,positas , quae dans. terris aligna secante aeqnelee
efficient anguloa exteriorem et interiorem oppositum ad esse
(lem partes, etiam cum alia quacunque ipsas sécante anguloe
modo denominstosaequales ,eflicere. id. quod inde adatmere
tentait, quod, aeeumto contrarie, eaedem illae duaerectae in
plane, in quo ductae surit, sima! habituree essais positionnera
enndem, se divorcent, son non eandem (forte rectius simien:
ac dissimilem.) (Ita cette eccuratius Proclas ad I. 50. «lioit: se)
1&9 En": dmsdzîjî 0&1st a; neguüqlo’npt.) Ha: autem arga-

mentandi rations baud acquieturum fuisse wEuelidem. indien
Pileiderer., l. c. Tires. 13. maxime si-conferantuteius proposi-
tiones 1. 8. 9. 1o. il. un; v. et w. 21. Ulterias deinde Kar-
atenius rem,explieavit , edito Halse 1786. libre (Methem. Ab-
handlungen S. 130-145.) Theoria eius a Pfleiderer. (T1108- in-
eugur. 1786. T11. 6.) ad haec capita reducta sistitur:

[ * -1) ,,Reclae, quae se macao sentit, sein non pouliche
eunt, habent directionem, ,vel positionna, diveraam , non eau-

(leuru (S. 20.). . .-Q
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9) "Dune recta, quae a duobus punctil Aprotenduntur

ucundum camion directionem, «au que in, codcm plane han-
dem habent positionem, se mutuo non secant (6. 22. Cor. 2.)
cacoque patallelae surîtfi (5.’28.).H t

3) "Dune tact" in codent plane , quae cum eadem let-tint
ipau aecmta’efficiunt angulum exteriorem aequalem interioriv
opposite ad esgdem purge, enndem in plano habent positios
in: ver aimzionmtt (g. 25.);
a 4) ,,Quae autem non efficiunt aognlum exterirrem aequo-
lem interiori Opposito ad and m partes, eandcm lin philo
mon titubent positionem vel directionem, un! diversamtt (S.

25.). V5) "Dune rune, quae in endem plano candela Isabel":
positionem, val imita eandcm. direotionem protenduntur, accule

l ab «dam tanin effiçiunt ahgulum oxteriorem aequalem intea «
- fieri opposite ad oudem partestt (s. 25. Cor. 1. [se 29..

Con-2.). I6) "Contra, quae; «miam, positidnem vel directionem
non babent, cum tartis ipsas amante non efficiunt augulnm
exteriorem aequalem interiori opposite ad «idem partesfi (fi.

25. Cor. 3. 5. 30.). V7) ’,,Rectae, quae se invicem lamant, cum, eadem tertia
ipns tocante faciunt angulum exteriorem maiorem interiore
opposite ad en: partes; ad que: concurruut (5. 26.), adeoqnë
ongulés interiores ad ha: pattes minores duobus rectisfl Hi:
Itnbilitil, Pfieidorer. indien, reliqua brevius, quam a Kar-
aunioflctum ait, expediri passe, n: Thes. laddit: ,,in
phemissis, enrumque demonstratîohibus scrupuîos movere.’non

inane! videtur -1) ’conceptns: identitatis dixécüonis dunum rez

ctarnm in codent plana praemissm theoriae parallelarum; 2)
identitu situa un positio’nisjn codçm piano attribut- nunbns
rectiz diversis, contra notions communias modi, qua, rectae
inplàno positio dari intelligitut (5î lb. 22.); 5) axiomata
tacite zappant. in demohstritiOnibus mon a; 4. (g 23.. 25.):
dual-nm rectarum, quae nb, eipsdem terrine situ in. plano ali- n

quo ad «Idem parte: divagant angulisv naanlibus, clandem

. I e

I
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.esse positionem in piano; et tec-main, quadpositione vel di-
rections differat àb ana duatum trectarum tandem in plana
positionem habentium, pariter cum ahuri hon habere posio
rionem eandem: quae, si geomeitrice muncientur, ultimo te.
solvontut prias quidam in I. 28. Euclidis, posterius in pro-
positionem: non peut: eidem rectae pet idem punctum duci

plates una. patafiolas.fl ,Hue etiam portinet Hindenburg. qui in Ptomtuario Lipsi
ensi (Leipz. Magazin der Natürl. Math. and Colon. 1781. p.
145-163 et 342-371.) et brevius, at, ut ipse dicit , accrus-
tius postea in codem Promtuario (1786. Il]. St. p.56’Z-389.)
parallelarum lbeol’iam exposuit. Haec theon’a eo maxime ni-

titur,&ut ostendatur, te. tas, quae eidem terrine palanche
sint, parallelu eue inter se, Quod quidam casa I. nulle ne.
golio evincitur, si neinpe ilh tertia, inter’duas, cum quibus
çomparntur, intermedia sit. Casu -II. autem ,îquo illa extra
utramque reliqunrum posita est, demonstrationem ita instruit
auctor, ul. dicat, nous, quae pareillelae tint alicui teniae

extra ipsas positae, necessario aut - *
1) omnes inter se pat-anciens assa, lut .
2) nullam «tu!!! parallelam esse uni e reliquil, au:
3) aliquas quidam inter se patafiolas este, alias non. I
Iam veto id, quod secundo et tertio 10cc positum ont,

excluaient mulet, ut itague primns saltim casas reliquus ait.
Nempc tertium quidam casum’ baud obtinere posseputat: om-
nes enim rectas, quae alicai tartine parallalae tint. ce ipso
detfl’minatum situm habens: id veto fieri non passe, si en.
Ylllh alise intense panllelae euewpouint, alias non. [taque
aut omnes inter se patafiolas, automnes non parfilelas fore.
A: negucundum casum locum habera passe, en enim sumto
conlequi inde manifesto contradictorip .Quodai enim surnatu:
(Fig. 416.), un: AB quam CD parallelas esse rectae.EF extra
ipsi: patine, casque ex bypothasiçhic l’acte. inter se parauehs
eue non posta, neéensario sequin, lit par punctum aliquod I
un» AB duci posait recta GH recta: CD pamllela (L 51.
31ml: .6: controversa Ax. 11. non peùdet.) Ita mm 6H qui];
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.EF patafiolai fore rectae CD inter ipsas positae, sdeoqne ex
unau I. punchs fore inter soi Quum Vero etiam CD pardi
le]: pomtur rectae EF , ex hypothesi nunc suinta, 6H, CD
nequire inter se parallelas esse, quod contradicat ei, quod
une summum fueratÇ Et in hac argumentation ad cssum sea
oundnm l’acte fateor nihil me videra, quad iule reprehendi
posait. Ipse autem Hinde’nburg. aliem adhuc huius casas
demonstntionem: sddit, recta CD cires immotam EF cir-
cumvolutn, quam ipse priore adhuc certiorempesse punit, quae
Vera meo indicio pluribus adhuc Jubns obnoxia fuerir. Quid- ’
guid sitl, mihi carda rei non in bec secundo-casa, rad in
tertio, quem ante secundum leviter tanrnm perstringere visum
fait nuctori, versai videtur. Neque enim illud ipsnm: re-
ont, quae eidem tertiae parailelae sint, deten’ninetum situm
habere. satis clare expositum est, neqne etiam, si id concea
datur, inde fluera vîdetur, non pesse immun un deterrninats-
mm rectarum alias inter se parallelas , alias non parallelas esse.
Cf. Pfleiderer. Thes. inaug. 1782. Th. 14. et Hoffm. Crit. 1’.
St. pt 230. Pariter ex ratione situa theoriam parallelarnm de-

-rivet Schwnb. 6Tentamen novae paralielarum iheoriae, notione
situs fandatae Stuttg. 1801.) et aliquante breirius in alio li-
bella (Commentant) in primlu’n Elementorum Euclidisp librum 7

String. 1814.). Est nempe eî situa" certus modus,- quo plura
coëiristunt 18. libelii mode citati): angulus pianus rectiq
lineus autem diversitas situ: duarum actinium in plana con- -
currentiumj. 26.: rectae autem parallelae sont; si eundem l
situmk barbent, vel si situa unius idem est ac situa alterins si.
27. (Distinguit nempe inter situm et positionem val directioa
hem.) Duo tandem adiungit axioniata, quorum prias est: ’si

duae rectae habent eundem situm inter se,.hsbebunr situm
saque diverSum a situ rectae tertine. Posteriun; si duae tu
ctae habent situm seque diversum a situ rectae tertiae, ha-
bebunt situmw eundem inter se. .Hinè facile Idedncumur
propositions-I. 29. la 28. Î. 27. I.- 50. ne deinde axiome
11. Denique adstruitur, duae recta: parilleias nec .nter se
concurrere, et vice versa: si dune recta. ex .neutrs pane con--

x .
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curmntflesse cas .parailclas: clanique, reetas paralielas esse
acquidislnuesfetn liueam, quae al) alia recta aequidistet, eriam
iPNJIll rectam esse. Quae omnia satis inter se coluerere, et c ’
suppositis me deduci nemo negaverit. At scrupuius res-lat in
i313 ides hlemimlis situa duarum sut plurium rectarum, nec fa-
cile coucipitur, qua ratione iineae diurne Bandai: situm in.
bere dicaut’ur. Praeterea axiomsta prumissa, si usitatis in
gaumetria terminis exprimantur, nihil aliud esse videntur,
quam ipsae propositiones 1.29. et I. 28. Cf. Hoffmann; Cuit.
I. Tl]. p. 193. sq. Notanduni denique Vermehren. (Versuch
die Laine Voir parallelen and konvergenten Linien ans einfa-

i dieu Begriffen vollst’aîudig herzuieiten Giistr. 1816.) ex iieo’

, Jeux fere principiis procedere. Minus tamen exacts videtur
ains demonatratio. Sumit enim ut axiomata 1) rectasi, quae
versus aliquam Lertiam eaudem’ directionem baisent, habere

eandcm directionem inter se , i. e. si eonsueto mon rem ex-
primas: quae eidem tertiae parallelae sint, patafiolas esse inter
se, (quod cette Hindeuburg. demonstrandum esse putaverat,
et quod solum omnino sufficit reliquis demonstrandis). 2)
si duae rectae habeant candeur directionem inter se, et un:
and tertiam aliquam inclinetur, inclinari ad cum etiam alter-sui
(i. e. rectam, quae unam e duabus paraileiis’secet, scare
etiam aiteram, quod pariter solum sufficiebat, et probandum
ont). Ohmius etiam, de quo supra, quam de Ptolomneo sermo
anet, diximus, aligna ex parte hue pertinet. Alterum iam
rcslat’ geints koran: ,; qui superficiem planant infinitum , crut-i-

bus anguli in infinitum productis interiacentem cliaracteren-a
magnitidinis auguli constitueront (aut pro mensura anguli su-
merent) , quo ’pertinet Bertrand. (Développement nouveau de
la partie élém. des Mathém. Vol. l. Préf. p. 2l. et Vol. Il.

P. l; Ch. I. 59. 4. et 12-24,) et Schuiz. (Entdecitte Theorie
deifli’aralleleu 1784. ac denuo in ’alio iibroî Darsteiluug der

voilkommeiren Evideuz and Sch’arfe seiner Theorie der Pa.
ralielen, Këiiigsb. 1786.), quibus adiuugî potes! Crelle (iiber

Parallelen-Tlieorieen and das System in der Geometrie, Berlin
1186.) et Laeroix (Éléments de Géom. 1803.). Tlieoriae Ber-

. 0
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mahdi et Schulzii Epitomen et Epicrisin ab Hindenbnrgin, et r
ex. perte a Kaestnero factam continet Promptunriuin I.ipsiense
(Leipz. Magnus fur reine u. angew. Matinem. 1186. 5. SI. *
p. 592. sqq.) cum que conferri mévente Kariten. (Mathem.
Abhandl. Nt. 11. S. 52-76.). De Creile videantur Annales
Heidelbergenses;(Heidelb. Jairrb. (der Literar. 1818. Nr; 5.4.)
de Laeroix Hofflm. Crit. I. Th. p. 81.sq. Schumann etiani
contra varias eius theoriae oppositas obiectiones defendere stu-
duit GensitËhenIBest’âtigung der Schuiziscinen Theorie der Pr-

raileien, and. VViderlegung der Bendavidschen Abhandl. über
die Paralleilinien, Kônigsb. 1786.). Olim etiam. quad notat
Pileiderer. (Tlles. inaugnr. 1734. Tires. 6: 7.) fuste, qui an-
gulnm pronunciarent esse spatium indefinitum, quod cruribus’

,Ingllii interinoet, nectcndis tamen inde conseqnentiis penitns
abstinuerunt e. g. Schott. in Cursu Matliem. L. le. C. lll.
Art. Il. 5. 2; Lamy Ele’m. de Géom. L. il. Sect. l. Def. 1.
Müller. Vorber. zut ,Genm. C. 1V. .9. 15.. Et Ramus iam
Scholar. Math. p. 145. totem geometriam louis omnibus
angulum au: superficiem au: corpus facere dixerat. Cf. etiam
Proclus ad I. Def. 8. A: banc rationem-nomïnatim etinm,
nec illegitime, ex tandem causa, 0b qnam iougitudinis. cruru’m
ralio in en non haberi debet, reprehenderunt Oronlius Frinetss
Geom. 1:4. I. C. IV. 5. 1. Maler. Geometrie-u. Mariucheidek.
C. I. s. 50. .Bossut. Traité Elém. de Géom. Net. gêner.
5. 9. Quidquid sit, ii émues, quel hac ratione theoriarn pa-
rallelarum tractasse diximus, in eo consentinnt, ut spatium
inter dans paraiielas infinite productes conteutum pro nihilo
une infinite parvo liabendum purent, si comparetur cum spatioj
inter duo alicnius snguli crura infinite producta contenta.

-Quod in se efficere posse patent, ut disant, anguinm quem-
. ontique pluribus vicions iuxta se ipsum pani pesse, ita, ut

tandem damne infinitum spatinm cit-ca aliquod punctum in
piano positumiexpleat eut superet; spatîum contra intn tillas

I . a I e l l * V a oparallalas contenturn si. tandem, qunot anguius ille, Vlclbll!.

; iuxta se pomtur, semper. tamen ad utrarnque sui pancm infi-
nitum patium baud exploturn reiinqnere, "ride piner.» putain
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hoc inter puallelan contentam "mimi: pro nihilo habeudum
«se campa-arum cum apatio angulari inter cura infinite pro-

’ ancra. His positis deinde axioma 11. Eudidis in alumnat.
"Quodai duae recta: (Fig. 117.) AB, CD ab dia recta EF

’ I in Secentnr, ut anguli interni BGH , DHG- aimai sumü ni-
nores in: duobus recuis, AB , CD productae tandem. conclu.
tout! Facile enim patet, apguluhxm.DHF ’mniorem «se :1115qu

  BGH, vunde , si angulus PHI fiapaequnlis angulo BGH, recta
HI intra angulum DHF cadef, et patafiola .erit’ reclae BG.
Iam cum spatiaux engaine inter crut: DH, 1H infirme m

v Jacta contentum ex praecedeme infinities mains «se debeu
spath inter pitancha HI, «61?; infinite prodùctas couteaux.
manifestant est, spatiaux Eillud anguln’e non concludi passe
intra.tetminon huius a ’lâatallelis comprehensi spacü i. e. ro-

cmm HD accessdrio tandem "limites rectae GB Pnetergrquw
ram esse ,4 sou. dual ha; reculs inter se concurrerefl Conan

l banc demonstrandi rationem malta [n’inclue nionuerunt Hin.
denburg.(Allgem. Liner. Zeit. 1785. 181354. etLeipz.Magazin  
.1786. a. St. p.”592. sqq.) Karsten. (Mathematische Abhand.
langen Nu. Il. 5. 52-76.) Pfieiaerer. (Thes. hangar. 1784.
Thes. (5-19, et Thesaur. inauguralis-I’ZSG. ThesÀ 9. 109 et

Eichler. (de Theoria parallelarum Schulziana Lips. 1186.). 
Hue moufta en potissimnm redeunt:. conceptum s’aperficiei

7 jugulais non indefiuitae sçd 111956 infinine hmdlsatis chu-nm
nasse, et chante, quo minus demonstranione; fifi innixge pos-
sin: esse aequo aidante: et apodicticde, au tilla Eucliden,
nuque imim (pari; infiniu anti et cousu-ni passe; principil
.geoînetrica, gnan. tannin: de quantitatibus finitin nleant, nec
minarjm principiqm congrueptiae addemommmda theoremm
de spatiis angularibus infinitîs, non «que cala-ra et tuto appli-
cari passe; spath evanesoentia et nihilo aequiparmda, si non

I absolue, tamen relative ad filin nec par se acrurate sumi
,posse, nec unquam (lnemanatrationem rigomsam , sec] alignant
tantum ad veuim npproximationem admiuere; ahi! avide-mi.
bus genmctriaq prinqipüs, v. c. axiomati- I. 9, ,,totum sua pane

’ mail" esse" manifeste vim fieri, et e geometria demeurai
erminos flint: infirme magni et parvi esse prosçribeudoa.
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Longis bis disquisitionibus finem tandem faciemua, ad- .

ieetis duobus recentioribus tentàminibus, quibus rem , et alter
cette novis plane ac hacrenus intentazis cuniculis (quad vix
fieri pusse videbatur) aggressi suint duo viri doctissimiLVchh- -
ter. et Thibaut. VVnchter trempe, postquam (Zeitschr. fiir
Astron. 1816. .P. Il. p. 64. sqq.) theoriam pardielarum n
Metternich. editam diiudicaverat, einsquc lacunas ostenderu,
sîmul novam methodum bravâter indicavjt. Postea edito li-
belle singulari (Demomtratio Axiom. Geom. in Euclideis un-
decinfi Gedani 1817.) ex iisâlem progressas principiis , alia ta-
men via ad acopnm pervenire conatus est. Nempeflprioreloco.
(Zeitschr. fiir Astron. l. c. p. 76. sq.) ostendit, si duae reçue
ab aligna tarti: ita accentua. ut altera earum secanti sil fi
pendicularis, bas recta: , si fieri possit, ut ipse inter se
Convertiant, propius semper alteram ad alteram accessuras esse, .
in ut ont: asymptota alterius fieri debeat. His autem sumtis
manifestam cantradictionem inesse ostendel’e studuit. Deinde
in libella poste: editob, r6 ulterius explicita, ostendere sn-
nititur, val nondum stabilita: parallelarum theoria demonstrui
pesse, per quatuor pnncta in spatio proutlibet data (addefiv
dum tamensdum non pluma duobus punclis sin: in cadem re-
cta; nec plura tribus in codem plana) superficiem sphaericam,
et, quad inde bonsequatur, pet tria puncta in duo piano,
mollo non in une eademque recta iaceant, circulum describi
pesse. Tarn axioma Euclideum ira demonstrari pesse docet.
Data quaevîs recta AB (Fig; 118.) in punais A , B terminus
in C bifariam seceturî, et ex puncto C recta CD rectae AB and
perpendiculum ducstur. E punais A, B ducantnr in codem
Plane cum AB et CDrectae AE, BF , datao AB ad quemvis
angulum recto minorem insistentes (in: nempe, ut sil. angulus
CAB-:ÔBF). E; puncto c aliae rectae’CG, CH un. ’AEo

BF éd perpendiculum normentur, quae hasce in punctis G,.   .
H sema. Producantur CG, CH usque ad I, K, ita,. ut si:
.C[:2CG, *CK:.:2CH, qum facto tribus punais C, I , K cîr- ’

culas cireutnscribi potest, cuius centrum , ut quidam ex cette
strucrione pérapicitur, in reCtn CI) ipsius punctum intersectio-

x
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ais cum recta AC vel BH efficit." Ita guidera ille. non neees-
sitatem Minium intcrseCtiouis immun! L’ectarum , sed constructi,

lonem exhibera tentat, qux ipsum intersectionis punctum in,
venia’tur. En illud oertum videtur ,psiquidem sine parallelarum

theoria probari posait; passa pet tria quaecunque puncta non
lin readem recta pita circilum desçrixbi , iam difficulutis
superfnturum. At , ut veI-um [Marignan quae lVVachçerus ami,
lit, quatnvis lingenîosa sint, Wilde tamen (habituons. en in
elementis ita proponere liceat: qnin injpsa etiun"demonstrs-
(loue malta adliuc subobzcure dicta vîdentur, quae subinde
quidem promittit ancrer se ad summam evidemiam adductuo
tutu, sut assaut, facillime en demonstrari. Antequaxn autem

l. e eu fide libéral-i: , .nostrum I de argumentation jets. iudicium

ils-pendue liceat. ’ ’Thibaut. autem in libre, cul titulum fecit : Grundrifs fier
minon Mathematik, Gëtt. 1818. in eo cuIm VVachtero convenir,
ut earum propositionum, quae ex parallelarum theoria couse.
quantur, aliquam immediate adstreere tenter, et deinde ordine
inversa, ab linius demoiistrstione ad parallelarum theoriam pro.
oedat. ha nimirum ratiociuamr ad I. 32, immediate demonç
strandam. Sic (Fig. 119.) triangulum quodçunque ARC, et
Quinto in latere CA ultra A producto puncto quocunque b’ rev
et: :Ab’ bina A leonvet..ntur, usquedum punctum b’ in pun-.

13mm flatteuse AB cadat. Deinde recta Afi’ in recta AB proe
moveatur, naquedum punctum A cum puncto B coincidat, et
in b" cadet, Donna recta Bb" cire: B .convertattut, dam
b"sin punctum :2" renne BCIculet , etiiam. recta Bp’ ’ in recta

BC descendait, dunl punctum cum punctoC coincîdtt, le:
p’.’ in b’"t cadat. Denique recta Cb’" cires .C çonvertsmr, dam

e b’" inpunctutit fl’" rectale QÂZCQd-at. Quo facto, patefe ait,

mon? A!” couversnmïfuisse tribus vicibus, aulne tribus hi!
pgyhrationihlus, dans iterum cum recta ÇA, in quart-iridium po.
aira erit, çoiuçideret, angulos tres externes triangulideserip’siue.

At, cum iisdem gymtionibus recta Ab’ bimoteur CArinl 311,qu-
p mum posita erat, ileljumy radial-i: (poterne nempe Cf" adhuc in

ÇA promoyeri, in ut Ç enim A et (9’ cum]. b’ coinciiiçret). mico-

r
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que omnes anguloo, qui ciron imam punctum A esse passant,
i. e. quatuor rectos enclin tir, pattue, omnes nuguloa extemos
trianguli cuiusounqug aequelcs esse quatuor mais. Quum i
vveiro angon exterui plfianguli cum engulis internis simlil sumti
tequila sinuent rectis (I. 15. Cor.) anguli interui soli aequllel
erunt duobus realia. .Atque bine Ax. 11. facile deduci perm.
Et une quidam satis apodose. Licen tamen observait, dum
recta AI in A3 promovestur, in ut,punctum A cum puncto
B coincidet, rectum Ab’, angulo EAU invaristo, in situm Bd
pervertira, in, ut Bd ait perallela rectae Ab’ vel CA (I. 28.). I
leurrera, quum men Bfl" in BC promovetur, usquedum B
cum C, coincidat, recta Bd invariato angulo dBfi’i simul de;
monder, et ut eertisimns, rectum Ab’ faon adhue renia gy-

ï-atione. ne C nec plus, nec minus iis angulis absolvisse, qui i
cires unum punctum sunt, domonstrari oportebit, recth Bd,
postquem ad C descenderht, iniipsam rectum CA caduc. Quod
mm demumhcettum erit, si demonstratum ante [unit , augu-

’ lum dBfl" sequalem esse ligule fi’"Cb’ i. a. si I. 29. ante de-

monstrata fuerit. At I. 29. pendez ex Ax. 11: itague .hnud
ricissim Ax. 11. ex Thibautii demonstratione propositionis I.

52. charivari poterie
antemm alios etiun, goumi: nliis rationibus, et biote-

l nus non feliciori succeesu tentante I. 32. immodiate ndstruere,
ethexinde parallelarutn theoriam*demonstrsre , supre iem dixi-
mus, fquo pertinent Hnuff. (Geom. F undlm. colidn Gendae
1819.l4et le Gendre. Et de hoc quidam, praeter en, quae
supra diximul, cf. Bibliotlr. Univers. Oct. 1819., ubi mon)!
anonymus partes le Gendre. suscepit, eumque contra Iohn.
Leslie,.qui in Elém. cf Geom. Edinb. 1817. ipsum repœhen-

dent, et contra .alium geometram Anglum ,L nescio en intis
feliciter, defendere tentavit. , , .

haussât in: tot et nm vsriis hac in te conaminibus, in
quibus omnibus aliquid adhuc desiderad posse’fessi cumin,
iniqui tamen fuerimus, si negare volimus, eorum luctores
malta subtiliter admodum rimatos esse, et magna perspicaciae

- atque acuminis specimim dedisse, et miam ’quaestionis sim-

l
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plicîtatem, quae vix permittst, ut en in simpliciore calme
.resolvi et quasi extenuari possit, maxime in causa esse, tout
rem scu tangere nondum contigerit. *Neque tamen luce » ipse
molimina promus inutilia fuisse censenda sunt. Multa enim
val ipsi illi none alicuiuf parallelarum th eoriae conditores,
vol. ii etiam, quos nacti sunt, advérsarii ingeniose observa-
runt, quibus doctrine mathematica augeretut; et limitibusi
certes àc omnibus numerisiabsolutae scientiae accuratius, ne
ante factum, defihitisf, quam modestetde nostris viribus indi-
candum Bit, hoc IeLiam exemplo comprobatum est. Caeterum
eam- nxiomatis controversi illushatioizem, quam post VValli-

l sium rKaestnerul .eliique dederunt, tironibus sufficere pOsse
coufidimus.

n , 9
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excuns’us Il.”
AD’

E’LEM.ENTO-RUM:
1.1.17.’ î

1) Qunmris ,Ï quae un: aligna ratione cette esse demonstra.
.tum est, multipliceto demonstrationum numero nequeant cer.

e

tiers fieri, nnde- etiarn plures eiuSdem tlleoremazis demonstra-
tiones, ne nimîi fiamus, plerumque aifferise noluimus, in hoc
tamen celebratissimo theoremate ab ista ragula paululum. dis-
cedere, et exi fis, quae maxime notatu digne a variis Ma.
thematicis cires eius demonstrationem cxcogitata esse vidimus,
nonnulla cette maxime simplicia seligere, et breviter huai
cônferre visum fuit. Pleniorem bafiorum hoc problema de.
monstrandi connnimum historiam dederunt, ipsasque potions ,
demonstrationes exhibuerunt Sultan. in Dissertat. de Tlieore-
mate Pythagorico Argentan 1745 et Ietze. pariter in Dissertat.
Academ. Praeside Lang. edita Halae.Magdeb. 1752, (pas se-
cuti sunt,Hoffmann.: der Pythagor. Lehrs. mit 52 theils heu
kannten, theils ueuen Beweisen Mainz 1819, et Müller: Sy- r
stem. Zusammenstell. der wiclitigen bisher bepkannten Beweise
des Pythag. Lelrrsatzes u. s. w. Nürnberg 1819. Et." Seherz.
quidam et Müller. historiam theorematis ab antiquissimis inde
temporibus repetunt, Ietze. et Hoffmann. varias, quae qua-
drata cathetorum, vel liypotenusae inter se liabere possuut,
positiones distinguant, atque’inde varias bis casibus accom-
manants demonstrationes derivant. Praeter Euclidis. itaque
demonstrationem, quam primam vocabimus2, veritas thibau-
mati) etiam adsrrui poteiit, ut sequitur. l

v
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2) Si: (Fig. 120.) triangulum ABC ad B rectangulum, et

v constituantur super cubais AB, BC quadrant: ABGF, BCDE,
Ve: producantur recru DE, F6, douce in L - paritarque
rectae-EC, 6A, ’donec in K çonveniant, qqod neceuafio fiez
(I. 29. Cor. 5.), eruntque ex Consu- EX, GL, pan’tcrque
EL, KG parallalae, adeoque GKEL parallelognmmum in E
rectangulum, et quam sin: EK:AD (I. 54.) :AB-l-BC , pa- I
literque LËFC (I. 54.) :FB-k-BC:AB-i-BC, cri: EX:
LE, aàeoque GLEK quadratum (I. 29. I. 34. 1. Def. 30.).
Iam, si suzÂa-tur EH:KC:AB (and: erit LH:CE:::BC),
pariterque Iumatur LI:KC:AB (amie-relit 16.-.ChBC),
et ducantur rectae AI, CH, 1H; e’rit AIHC quadratum hy-
potenuue. Namx, quum EH:KC (ex Caïman), EC:CB
(ex Cousu.) :AK (I. 34.) et angulua HEC:ÀKC ex comm:
prit a. 4.);trimgulum HE’Ç:CKA, et nominatim 110cm,
a: angulus CHEsACK, et. IICE.:CAK. Are-gaurs! cula-s-
HCE: reao (I. 52.), erit etiam ACK-i-HCE: recto, unde
ACH erit recrus (I. 15. Cor. 2.). Eôdem mode ostenditnr,
euse çriangulnm HLI:CEH::AKÇ:IGA::ÇBA, et HI:
HC:AC:AP, et angulum H14 rectum, » patito: au IAC,
1H0. , Eric inqluev AIHC quadratum hypotenusae AC ’
(Bof. 50.) Et est hoc quantum; nidifie quatuor. m’an-
gulis rectangulis CK’A, BEC, ILH, AGI aeqnalè quadrato
GLEK. I Parjter autem quadra; ABGF , BCDE, additis
duobus rectangulîs ABCK, BFLD I aequalia saut gazât-no
AGLEKV Adeoque, quam trianguIa-CKA, BEC, ILH, AGI
,Iimul aequalin sin: rectangulis- ABCK, BFLD, erunt qua- l

x chuta .ABGF , BCDE sinua! aumta aequdia quadrato AHIC.
Ad hoc ipsum [en redit demonstutio I-Ienrici Bond. in gec-
men’ia Londini 1753. edita, ut refert Klügel. (Mathemat.
YVërtevb; Pythagor. Lehrs. IlL’Th. p. 952. sqq.) et
ca, quam 118th Thnm. Sjmpson. Elem. QI Géom. p. 53. pa-
rirerque ce, quam dedit VViukler. Institut. Mathem. PÇIysio.
(hein. 5. 565. Scherz. Dçmoner. 5. et 6., MiiHer.DemouStr.
1. ç: Dcmonstr. 5. apud Doveley Elemç de Géom. L. W.
Ch. HI. 9. 41. .IDenique pater quadfato hypotenusae ex alter:
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pâme mesas AC constitum,’ eandem damonstratîonam locum *
habere. Cf. Schmid. Elem. der Form und Grôfae p. 544. Si-
milem demonstrationem ad varias positionçs, quiequadnta
in Theor. l’y 11145013 habens pouum, applicat Hoffm. l. c.

Dam. 9-16. v -3) Si: triangulum (Fig. 121.) ABC sa B feeængulum, CI:
constituamur ut ante super cathetin quadrdta ABGF , BCDE,

’ et producantur rectne GF, BD, donec in L convËniant (I.
29. Cor. 5.) duètaquc LB cum hyliotenusa conveniat in M,
aigus parallelae aganiuf rectae.AI, CH, quae mais EL, 6L
occurrant in punais H, I, denique iungatur HI. hm, .quuln

C. parallclae sint AB, CF (I. 28;) i. e. AB, IL, puiterque ex
Construct. A! , BL, efit AIBL Parallelogmmmum (Def. 36.),
jdeoquo none parallelae ,AI, BL acquales cranta. 511.).
Bodem umodo ostenditur, etiam CH , BL nequales au: paralla-

r las 658e. Unde AI, CH aequal’es (I. (Ax, 1.) empan-allah.
(I. 80.) arum: Hinc ctinm AC, HI aequales ac-parallélae
lunt (I. 33.). Frac-Inca, quam BD.-:-.BC (I. Def. 30.),
fariterque DLzBF (I. 34.) :AB, et angulus BDL, un
pote recrus (.1. 15.) aequalis si: augulo ABC, erit eünm
(I. 4.) BL:AC, a nLD:B"AM. Unde, quam si: DL:
AI:CH, et DL:AC:IH, erunt AI, CH, AC, 1H inter Il.
aeqmles. Dènique, quum-nit LBD-.:BAI,(I. 29.),et, uni
modo vidimus, BLD:BAM, erit LBD-i-BLDzBAI-l-BAM
:IAMr u LBD-i-BLD: angulo recto (1.52.),Iad50que
lMA erËt rectuq, ulule thes anguli paralleliogramlmi ACHI
arum: rectiÀU. 34. Cor. 10.), adeoque, quum criant latent le:
qualia Jim, ACHI erit quadratum hypotenusae (I. Def. 30,).
Est autem quadratum ABGF: parafieIOgrammo ABlL (L,
55.) z rectangulo AIMN (I. 55.), pariterque quadratum
BCDE: Cparallelogrammo BCLH (1. 35.) :rectangulp CHMNC
(I. 55.). Itaque quadrata ABGË, BCDE catheçomm sima].
sumta aeqnah’a cum: rectangulis AMIN, VCHMN simul i. en

’qundrato hypotenusae. Cf. Müller., qui l. c. Dem. 7. banov
demonstlzatîonam, quam ex Clavio tapait, omnium hactenus
cognitarum simplicissimarn et praestanrissimum indien. No-

x
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tendant est, simili Constructions ac detnonstratîone thedrema
longe gencralius exhiberi poste. Nempe, si supçt duobus
lateribus AB, BC trianguli cuiuscunque constituautut pat-alle-
logrammà quaecunque ABGF, BCDE,i,et producantur rectae
G17, ED, donec in L conveniant, iunctaque LB cum tertio
La... ipso vel producto in M convenîat. a: tenue LB para!-
lelae ducautur AI’, CH, quae tectis GL, EL in punais , I ,
llxoccurnnt, denique iungatur [H : erit ACHI pnrallelognmmum,
quad, si punctum M in ipsaxn AC ondait, summae pardlelogram-
morum ABGF, BCDE sin in AC productam oadat, diffa-enfin:
earum aequale erit. Huius propositionit partemyotissimum
babet Pappus Collect. Mathem. 1V. 1. ,cf. Castillan. Mém.

- de l’Acad. de Berlin. 17.66. p. 345. Clavius p. 88. Gilbert.
fig Geometrie nach le Gendre etc. p. 298. Kliiga]. Encyclopl
Il. Th. Muller. l. c. p. 79.

4) Multum cum ptaecedente similitudinia habet sequens
dempnstntio, lnisi quad quadratum hypotenunu ex Opposita
parte descrîbitur. Constructis (Fig. 122:) super AB, BC, AC
quadratis ’ABGF, BCDE, ACKM producantur MA, KG,
usquedum nous EL, GL in H’, I occurrant, et, quum a...
gulus ACK rectus ait (I. Def. 30.) motus erit ACH (I. 13.).
a: rèctus est etiam .BCE (I. Def. 30.), unde, si dematur
con’tmunis BCH, erit ACB:.-HCE (I, Ax. 3.). Et, quum
praeterea BC--*CE," et angulus ABC, mpota foetus , :Ldrecto
CEH (I. Def. 30.); triangulum ABC aequnlo est miam-suit)
HEC (I. 25.), et,nominatim HC:AC..-..CK. Eodem mode
ostenditur, triangulum ABC aequale esse triangule AGI, et
nominatim, esse AI:A&AM. Ducta. deinde BL, exit, 0b
BD:BC, DL:BF:T-’AB, et Zangulum BDLdBC, criant
rtriangulum BDIw-è-CBA (I. 4.), et angulut BLD:BAC:CHE,
itague LB parallela erit rectae HC (I. 28.), adsoque, si LB
producntur, dam secet recta: AC, MK in N, O, erit LE
petpendicularit ad AC, MK (I. 29.). Et 0b AI---AM, rectan-
gulum AMNO aequale erit parallelognmmo ABIL (I. 36.):
qundnto ABGF (L0 35.), paritarque rectangulum KCNO ae-
qmlo palîallelngrammo BCLH (I. ; quadrnto BCDE (I.
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35.) itague quadraenm AcxMzABGFq-BCDE simul. Hano

. demoustrationemihabet Scherz., estque apud ipsum nr. XI.
Eadem etîam utitui Thon). Simpson. Elemh. of.Geom. p. 34.

Müller. Dem. 14. q5) Pariter cum praecedente 5. 3. similitudinèm habet, et
satis faeilis est ca, quae aequitur, demonsttatio. Constructis,
ut. ente (Fig. 123.) quadratis ABGF, BCDE, en’gantur4iu A,

C,rtectae AI, CH ad AC perpendiculares, net producantur,
naquedum cum tectîs GF, DEipsis, aut.pt6ductis in I, H
çonveniant, quod necessatioi flet (I. 29. Cor. 3.), [et iungatur

HI, eritque angulus GAleAC, quia lutetque Irectus est,
unde, demto commun-L432, erit anguius GAL-:BAC (i. Ax.
3.), et, quam ethm angulus IAGI-.-:ABC, et AG.-:AB (I.
Def. 30.), erit (L. 26.)" AL-:AC. Ecdem mode ostendetur,
eue CleC, amie etiam AI:CH (I. Ax..1.)*, et, quum
praeterea AI patafiola sir. recrue CH (I. 28.), erunt etiam HI,
AC, aequales et Vparallelae (I. 34.) et ACIH erit quadratum
hiypotenusaei (In-30.). El: quum uianguîum ABI, et quadra-
tum ABGF in eadem hui, et in iisdem parallelis sint, erit
quadtamm iABGF duplii’m. trianguli ABI (I. 41.) : eadem re-

tione, si par B ducatur recta NBM patafiola rectale Al, erit
rectangulum AIMN duplum trianguli ABI (I. 41.), unde
qquadratum ABGF aequale est rectangulo AIMN (I. Ax. 6.).
Simili mode oitenditur, esse quadratum BCDE aequale duplo
triangulo BHC i. e. rectangulo NMHC.’ Totum iliaque qua-
dratum ACIH aequale est duobus quadratis ABGF, BCDE
eimul.’ Harle demonstutionem baisent Clavius (Euclid. Elem.
1591. p. 85.), Sturmiusi(Mathes. annelant. ’p. 32.), Coëtsius
(Euclid. Elem. 6., libri priai. 1692; p. 140.), Seherzius l. e.
damonstr. III., Ietze l. c. demonstr. XIII., Müller ’demonatr.

6., Hoffmann. demonstr. 5. Sturmius ebseevat, triangule
AGI, in .considerari poste, quasi triagginlumABC cime
punctum A vel C eonveraum in situm peçvenisset, quem lia.-

- ,bent haec triangule. r . i .
.6) Giulia! ibid. et’ex en Ietze l. c. Dam. IL, et Müller-l

Dem. 6. .affemnt ,edhue-ïtanc demonstratiouem. Couetructis,

4
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a: me mg. 124.), gamma. mon sans, a figura AGIR,
que codent modo demonnratur ou! quantum hypotenuue
AC , ducntur par méta GKML. pnulleln rem. AC, qua.
nazis A! , CF , CH mourra: in punais K, M, L’, Parka-quo
par E recta EQPON panne]. raclas AC . quia cum mais AI,
A3, BC, CH in’ punais N, 0,. PI, Q couvain, et ostendfl-
un, in m. 5. usaitriangula AGI, ARC lequalin, et taquin
lutin: 61:30, val 0b BC:CE, adam CIL-:0171. Et, quam
praetern ex continuations GK, ËQ, recta. AC panache tint,
arum parulie!» «inter ne (I. 50.), et pariter ne AC cum A],
CH rectos lingule: çffièient (I. 29.). Et, quam pnriter recta
G], EC pitanche sint, erit maillas IGK:CEQ (I. 29. Cor.
5.). (Belgique anguli ad K et Quai nant, erit 1(1un (I.
26.) trinngulum GKI..-.-:EQC, et nominatim Isz:CQ. Et
quam etiQm IH:AC (1.54.), erit yacungujum IKHL:ACNQ
(I. 54- Cor. 21.). En autem .ACNQzACOE 0.55.) :BCDE
(l. 55.). huque Quadratum ABGF: parallaIOgrammo AGMG
(I. 55.):rectangulo ACKL (F; 55.) flaque quadran BCDE,

CABGF limul dequalia nant recungulis IKHL, ACKL sima! à.

e. quadrnlo ACHÎ. I C .C7) Aliun demonurationem admodum concinnam haha: Miila

Ier. l. c. Dem. 15. Cf. eiusdem mathem. hitische Enduit.
des ersten Buchs de: memento, et Tempelhof. Geometrie fil:

’ Sqldaten etc. Constructil (Fig. 125.) super laferibus trianguli
ABC in B rectanguli quadratis BCDE, ABFG; VACMK, con-r
stituniur super MK trimgulum MlK in, ut Ml.-..BC et K13:
4B, nnde 0b MK:AC, erit niangnlum MIR: triangule.
CBA (l. 8.), eidemqne triangule CBA, dupa recta FD, le.
qua]. erit triangulum DBF (l. 8.). ’ Porto ducatur recta GB,
quae officie: angulunj GBA semirectum (I. 5. et I. 32.),adeo-
que (Obs. ad I. 15.) in directum cri: cum duel: DE, qua.
angulam DBE ex iisdem ratioxu’bus.umirectm"n allioit. De.
nique ducntur mon B1. hm, ut breviter diamants, omnis
damoit-lutin et) redit, ut oitendntur, utrumque quadrilatero-
mm BAMI, IKCB tequale eue alternq-i quadrilaterorum GF DE,
GAGE, gnod, quum tria laura, quae aquilin un": badina
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lrinnguli ABC, et ’lnstlli, que: fila laura comiarebendunt,
utrimquelodem ordine .aequnlia zinc, adeoque figura: conav
gruau, ’facillime probatur. ABlatisIdeinde a duobus quadri-
latuis BAMI, IKCB ’trinngulia MIK, CBA, parizerque a duo-
bus quadrilateris çFDE. GAGE, trianguha DBF, CBA re-

llinquctur qundratum ACKM aequale quadratis BAGF; BCDE

nimul. A ’8) Aliam demonStrationçmab Euclide: baud multum dî-
Versâm, niai quod Vhic integranparallelogrammn adhibentur,
ahi Euclide: mus fuit ultim trianguli’s, quae dimzdia cran:
119mm parallalogramxuorum, babel: Scherz. L’enDem. X".
Miülef. Demd 15.- Congtrucn’q hampe. (Fig. 126.) quadrnüs

43179; gong, ACKM, ducanlnr EH, GL pataud... "me .
AC, BO’ parallela rectae AM, K1 parallela rectae BC, erit;
que iunctn. Ml parallelav recrue AB. Quum enim ex Constr.
BCKI sir. parallelogràmmum, Fût KIT-:130, et quum K1
panne]: si: rectae BC’ex Consm et MK parfile]: rectaeh
,Ac (r. 21.) ersr’angulus MKIÈACB a. 29. Cor. 5;): en
autem adam MhAC (I. Def. 50.), quare (1.4.) anguhx!
KMI:CAB. Quum veto adam sin: AMK, PAC aequales, un
recti, aequale: arum (I. Ax. 5.) ’PAB,’ AMI, adedque AH,
MI orant parallelae (I. 28.). Est autem quadratum ABGF:
pardielongammo ACGL -(I. 55.). ParalleloËn-ammum ACGL
autem a parulielogrammo ABMP (I. 54. Cor. 212), est enim
GA’.-..-AB, AC:AM, et angulus GAG-2mm; deniqueABMl

a: tectangulo AMNO (L 55.), adeoâuaquadratum ABGFzzx
rectangulo AMNO.) Eodem mode ostendituf, esse .quadratum

k BCDE aequale rectangulo CNOK, quart.r quadras ABF G,
BCDE simul aequalia’erunt quadra» ACKM. L h
. 9) Aliam ,Iatis, simplicem thioremntis nostri demonstra--
fionemhabet Ictze., [quae apud ipsum est octave, et in haha.
Cons1ruantur (Fig. 127.) suber lateribus AB. BC trianguli in -
B- rectanguliI versus pattern hypothenusae AC, quadrata I
BCDE, 1.181? , et producatur FG ad M, donec fiat 0M:
BC, ducatmzque AM. .Erit inique, quam AG..-.-.AB (I. Def.
60.), GM:BC. ex Cousu. et angulul AGMV, agame, tutus!

) ) , l l nl
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:4130, et (r. 4.) AMzAc, et MAGdAC, «icaque; ad:
dito communi GAG (LAx. 2.-) MACzGAhreeto. Dumas
zut fun MK parallcla ,rectae A’C, et CK paranoïa recta: A01

’(i. 31.), eruntque ’MK:AC.-.-.AM.’:.CK (1. sa.) et mgulî

lignine AMCK 9mnes recti (I. 54. Cor. 10.); and. ACMK
erit quantum hypotenusae. Convveniot àutem DE, si opus
est, proclama, cum recta F6) in O (I. 29. Cor. 5.), iùngatur
0k, eruntqua DO, OK in directum. Nana, qulün [annelas
sin: renne 3c, GF (I. 28.), erit D0F:-.DEC (I. 29.) :
recto (I. Def. 50.). A: Iumtum fait GM:BC;OF,, nde’o-
que erit 0M :FG:AB, é: oueds! fait MK:AC, et ingu-
lus AMK rectus*.:AMG-i-MAG, unde, depto commuai
AM6, erit OMKr-MAGçsBAC: itaun a. 4.) triangulum
MOK:ABC, et nominarim anguille MOK:-.ABC: ruera; et
0K:BC. At,;quum DOË, ut imams,- rectul ait, D0.

. OK eruntl in directum (Obs. ad I. 15.). Ducatut BO, et
L producntur, dam ,cum recta MK conveniat in P; et quam si:

OK aequalis et panne]; recrue BC, erit etiam BD parallch
rectale CK (I. 55.), adeoque 130 erit perpendicularis ad AC,
MK (I. 29.). Hi: praemissîs’, erit quaàratum BCDE : pn-
rallelogrammo BCOK (I. 55.) -..- rectangulo NCKP (I. 55.):
codemque modo quadratum ABGF :parallelogranuno AMBO
(I. 55. z rectangulo AMNP (I. 55.), adeoque quadra]:
BCDE, ABGF aequalia rectangulis NCKP, AMNP simnl, i.
e. quadrato ACMK.

10) Constructis omnibus, ut and Nr. 5. codent modq, ut
ad Nt. 5. (Fig. 126.) ostendetur, esse ACHI quadratuszy-
potenueae AC, et triangulum AGI esse aequale triangulo
ABC. Pariterquo, 0b AC.:CH, ÇB:CE (I. Def. 50.)Aeta.no
galas ad B, E une.) erit (I. 4.) triangulum ABOàHEC,
unde, addito) communi BLC, erit triangulum ACIzzl-IEC-I-
.BLC i. e. :BCDE-FHLD. . Est autem, 0b HE:AB:GF,

- et DE:BC.-..GI, eriam (I. Ax. 5.) I-ID:IF "et quum prao.
terea sir: angîdus FIKzGAI (I. 52.) :BAC.-.:LHD, et an-
guli ad F et D recLi sint, erit (I. 26.) triangqum IFK.-.-
HLD. laque triangulum ACL a quadrato BCDE addito
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triangule IFK. Denique, quam, si: HC:ÂC,’ anémia HCK

:CHE (I. 29.) :BAC, et mgulus CHK recrus, aquue.
çzACH, erit; triangulum CHIC a.» triangulo ACL’, adeoque,
demto. communi BOL , HLËK:AABC:AÀGI. Itaque’
AACIrl-dIÏLBK-f-ABKI:BCDE-FIFK-f-AGI-l-ÀBKI, i. e.

quadrqmm ACHI tu: ’qundntie BCDE, ABFG simul. Hum:
demoustrationem babel: Gregorius a St. Vincentio in open

" geometrioo de circuli quadrature L. I. P. Il. Prop. XLIÎI.
p. 50. Coqvenifcum en, quam Schooten Andreap ab Ouche-
hqrn. tribuit. Cf. Scherz. 1. o. Dem. 10. Müller. Dam. 9.

11) Confirmant (Fig. 129.) super BC quadratum BCDE,
sumnqlie DF’:AB, constituatur super DF quadratum F DGI,
quad (0b DF..---AB) aequale erit quadrato ex AB (I. 46.13613),
pruntque :(ob angulos rectos BDE, FDG) BD, DG in di-
rectum (I. 14.), Deinde ducatur recta AI, eritque,’ob DF:
BA (ex connin), si nuferatur communie BF , AF-.-..BD:BC.
Et ,7 quam si: FI:FD:AB,. erit (I. 4.) AI:AC, et ungu-
lua FAleCB, adeoque FAI-f-FAC:ACB-l-FAC: angulo
recto (I. 52.). Si deinde par C ducatur CH parallcla rectae
AI, quae-cum recta EG -conveuiat in H, et iungntur HI, erit
ACHI quantum hypotenusae. Nam, quam ex cousrr. si:
ÇH lin-alleu rectae AI, et CAlzlîAlunAC: angulo recto, - .
erit AGI-Il recuis (I. 29.), adeoqllc ACHÊBCE (I. Def. 50.),
vel,’denito commuai BCH, erit ACB.-..HCE (I. Ax. 3.). Et ’
quam fraiera si: 013.1013 (I. Def. :50.) et ABC:CED (1.
Def. 50.), erit (I. 26.) CHZCA’3AI, et triangulum CEH:
CBA; "iQuum flaque CH, AI sin: tequalee et pamllelae, erunt l
adam AC, HI aequales et parallelae (1355.), adebque etiam
angnioruln AIH, QHI uterque rectus est (I. 29.) et ACHI
quadràtum hypotenusae AC. H00 autem quadratum aequnle
est quadratis FG, BE limul. ’rHabet enim çum iis communie
spatiai IFKÏI, CBK, et triulgulum ABC ostensnm fait ae-
quile esse triangule HEC, pariterque ’triangulum AFI’aequal’e

erit triangule HGI (I. 4.) 0b AI--.-IH, IF:IG, et angulos
-AIH, FIG rectos, adeoque, demie commuai FIH, singulum

x

x
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AIF.-:HIG. flanc demonetrationem, quam ad Schootenium
11:11.", haliez etiam Christ. Sturmiua Math. enunci. p. 51. et

’ Develey. Elem. de Géom. L.1V. Cil. HI. No. 42. Dan, .4.
12) Reliquis constructis et demonsirntil a: M. 10. duce-

tur (Fig. 1.50.), per’H recta HM parallela [bene-BD (quo
itague angulus HMK même efficitur) et pet L recta OLN pa-
l’aile]: rectae BC, et ostendetur, ut No. 10. eue triangulum
AGI-:ABC, pa1,iterque.ktriangulûm IFK..-.-.HLD::LOH (l.
54.). Practeree autem est LDEN:LBMO (I. et. trian-
gulum CNL--fliMH (I. 26.); est enim HM:BD (l. 54.)
:DE (r. Def. sa.) :LN (I. 34.), engaine gaz-m (r. Def.
50.) , et lngllllls KHM..-:ÈHC (quia, addilopommuninHC,
utrimque recrus prodit) .-.-.NLC (I. 29.). Totutfl igitur qua-
dratum ex AC: quedratis ex AB, BC sin-nul. Hem: deman-
strationem habet Coëtsius 158. .qu.

Caeterlim , omissis pluribus aliis deçomtntionibus, quae
bahentur «puni Coëtsium, Scherzium, Ielzium, quî.viginti ne;

. .hâbet, lloïfmannum, qui triginta dune exhibet, Mülierum,
àliosque, aluni-us adhuc nommllas alias, quine-,4 quamvis ni-
tamur proPOSixipxiibun ab Euclide posthac demum deuton-natten-

die, idtio tamen logico, quod v circulum in demonslruido va-
cant, minime labarum, quad nelnpe eue, quibys-nœme hac
inuitumur, Ipropnsitiones non vice versa ope theorernati: Py.
thagorici, faut, aliprum ab eo pendentium theorematum, sed
ita potins ilemonstrari passant, ut, li qui: volit, en une I.
(Il. ponete possir. Hue perdue: i

13) Haut]! inelegaus demonstrntio Coëuii p. 1’48. sqq.- et

. Stumniîin Mathesi enuucleata’p. 185., quam etiaml habet
Scherzl Dom. 7., Müller. Dom. 5., et laize. DemÎXV. , qui
«adam eüam proiatam dîcit ab Hombergai’o France in Dis-

senatione de Magnum Matheseos. VVitembergR 1’201. Praexide

Feuerlein. edita. En huc [en redit. Trianguldmrectanguium
ABC au: aequicrurum )erit, au: non. Sit 1) aeqnicrurum, et
comtructis (Fig. Q1251) quadratis BG, DE , ducautur-diemetri
«AI? ,i CD, et inngantur 17D, eütque ACFD qùadutum hy.

l

.------..-,
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.pgtenusae. Nempe AAABC, ABF , CBD, FBD- requa-

lia n’unt (l.’ 4.), adeoque. ACz-AF:CD:FD, et 0b
angulos aequale’s et semirectoe (I. 52. Cor. 7.) BAC-7:12.01:

yBCD:BDC:BDF:BFD:BFA:BAF, anguli FAC,iACD,
.CDlï" , DFA re’cti suint, et figura ACDF est qukadraium’fl.

Def. 50.). Et, quam triangula ABC , ABF, CBD, BFD ne”
quaÎia sint, rquodvie corum quarta par: est ,quadreti ACFD.
A: triangulum ’ABF est pars dimidia quadrati AG (I. 54.), et
trienguluni CBD par: dimidie quadrati BE vel) quadrqli AG:
Ëtaque .quadrala AG, BE simul aequnntur. quadrato ACFD.
(lino, ut hoc obiter roterons, deducitur, in quovie trian-
gulo,1rèctangulo isoaceli quadratum(bypotenusae quadruplum I
esse trianguli propositi.)., Sit vero 2) (Fig. 152.) triangulum,
ABC ad B rectangulum non aequicrurum, sed AB)BC, ce,
a) facile demonstrebitur, quadratum hypotenusae supernre tri- ,
angulum ABC quater sumtum quadralo, quad fit e diffeTentiaA

kreliquqrum laterum, se:1,Ï.quod idem est, quedratum bypo-’
(engrena esse nequale triangule proposito quater sumto ,. une

’ cum quadrato differentiae reliquorum laterum. ’Nempe, con-

structifquadntis BG, BE , producanturiectae A6, EC, do- h
nec in K conveniant, deindehconstructoïuper AC quedreto
ACHI, ducatur ILN parallela recru CK (I. 51.) et HNM pe-

.râllela rectae GK’, eritque angulus 1111.44.40 utpoteteçlùl

U. Def. 50.) :KCAH-KAC (I. 52.), edeoque IAL:’KCA,
et, ob ailgulœ L , K rectos, et AI:AC , est niangulum IAL
gACK (I. 26.-). Eoûem mode ostendetur, aequelià esse
omnia triangule ACK, ’IA-L, HIN, CHM, CAB. Praetema,
quumvlsit KL::AL-AK:CK--AK---:AB-IBC, et codem mode
LNzNszMzAB-Bc, et anguli K, L, N, Myreoti,
erit KLMN quedratum differentiaè Ali-BC, edeoque) qua-
dratum ACHI : triangulo ABC quater sumto, une cumrque-
drato differentiae laterum 1B, BC , val , quad codent redit,
quadratum ACHI eequale est-duplo rectangulo sub AB, BC
nua cum quadrette differentiae horum laierùm. Inm vero.b)x
ex Il. 7. sumete licet, quadratum :differentiee laterum A9,
BC aequale esse qindrntis ex A13, BC, derme duplo rectan-

. t O l i
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gulo pali A3, BC. laque quantum AGI-Il uquale erit qui-

and; ex AB , BC. - lAline idhuc demofislrationee laitonna doctrin- de. propr-
tionibuel et figurer-uni similitudine, quam petite: certum est,
sine ope theoremtis Pythagoraei «lattai et passe et solen.

Hue .peninet ., 14) Sequem damonstratio. Conatrueto 035.155.) super
vhypolemua AC trinnguli ABC cd B rectanguli gaudi-am ACMK,
ducetur BNO pauliela rectae CK, eritque BN perpendicularis
Id AC (I. 29.), itague simili. erunt triangule, ABC, ANB,
BNC (V1. 8.) unde erit AC’:AB’::AB:AN (Vl. Def. 1.)
adeoqno quedntum ex AB r: rectangulo ex AC, AN (VI.
17.) i. e. rectingulo ANOM: pariterque AC:BC:-"BC:C.N
(Vl. Dell. 1.), ndeoque quadratum ex B0 z rectangulo ex
AC, CN (V1. 17.) i. c. rectangulo CNOK. Quadrata igitur
ex JE, B0 limai aequalia erunt rectangulia .40, NK eimul
i, e. quidam, ex AC. ’ ’

Haeo demonstrntio est 313ml Scherzium XIV., et Coëtsius

-ea,îititur in scholie Id V1. 17.) Bandem demonstrationem.
lnbet Develey. Elénfl de Géom. L. IV. Ch. HI. T11. 9.
Müller. Dom 16. Hoffmann. Dem. 26. Caeternm codem ea
redit, quo i111, quem a Crusonio exliibitam esse diximus in
I. 41.12013 6. , niai quod Grusonius rem aine considerationo
proportionum ne figurarum simililun expedit. i

15) Peullo aliter similis demonstralio in sisti poterit.’ Tri-

rugulum 4BN (Fig. 155.) erit ad triangulum 1B0, ut AB.;
141-4101 (V1, 19.), et triangulum BNC ad triangulum 4B0,

1 ut 80.4 ad Ace; (V1. 19.). Hi... AABN-I-ABNC: A1180
:JBq-I-chzdfiq (v. 24.). Acqui, AABN-l-ABNC:
A4130, icaque 41944304:ch (V. Def. 5.). Hanc de.

,monstretionem lichez Bézout. Elém. de Géom. Hoffmann.

BONI. 27. V . 1 , . l16) Brevior adhue erit sequens demOustratio. Quum ex
V1. 51. in triangule rectilineo figura quaeeunque rectilinee
super hypotenuse descripta sequins sil: duabus similibns et
similiter descriptis .liguris super embatis, nominatim idem

A
a
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valet Je quadratis , quÎI’iËë quae sont Êgurie’ rediiÏinuë àimît

les (V1. Def. 1.). Haec demonstratio 5111:5an loco hnbetur
apud Scherzium l. c. et Ietze.l. 05 etl apud Coëuium in scholie

2. ad V1. 51. a o ,17) Finem bis deinonstrationibœ facîat sequém, que «E

apud Iet’zium 20. , atonal-n iHe adJoaxm. Ionchim. Langium

Mathes; Prof. galeusem tefert. Si: (Fig. 154.) triangnlum ad
B recungulum, super hypotenusn AC consumant quadratum 1

h ÀCHI (I. 116.),"ët cénno C radio 6A describatur aemicirculus
’LAM, àitque LET-ŒC-BËAC-i-BC, et 3M:CM4.Bc

:401-BC. Sunna deinde 05:30 (I. 5.) comtruatuf lupet
CE quadratum CEFD , quod icaque aequale erit quadrato ex
BC, critqne DII:CH-CD:-leC-BC5 paliterque Air-AC
-CEdC--BC. Producatur EF, dum mm recta 1H couvai
nia: in G, eritque szAE (Î. 54.) :AC-BÛ’:DH. De.
nique producautur AI et E0 lad W et K in , I ut IN:0K----’
GH:CE:BO, et inngatur NK, eritque IGNK roctangua
lunî (I. 35. et 34.) , idque ’: rectangulo FGHD (L 544 Con

21.) quia F0:ng et GKzGII. Quadratum igiturACHl
aequale est quadrato EFDC simul cum rectangulis .4501,
FDGH î. e. quadrato ex B0 una cum rectangulo JENK.
Hoc ipsum rectangulnm autem cohtinetur sub rectiâ AË:AC
2-130, et AN:AI-l-IN---.AC-1.BC; itague quantum hypo-e
tenusae’ AC aequale est quadrato unius catheni BC, nm cum
rectangulo, quad continelur sub summaohuius catheti et hy-
potenusae (AC-FEU), et sub differentia earum (AC-530).
At, ducËis récris AL, AM angulus in seaficirculo recta:
erit (HI. 51. quae non yendet a’I. 47.), adeoque.(.VI. 8.)
erit LB:BA:BA:BM, i. e. ACfi-BC:BA:BA:AC-l-BC,
ac proindc (v1. 17.-) ’BAq:(AC-BC))((AC-l-.BC). huque

quadratum hypotenusae aequale. ou quadratia ex B0 et 113

simuIÎ I ’Cor. ’ Ex hac observations, quoi nempe in triangulo ré-

ctangulo ABC sampot sitIAC--BC:BA:BA:ACI-l-BC facile
dçdnci opossum; guet! Langius ad finem dissertationjn Ictzü
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mon!) reguhe pro inveniendis numeris iotegris, quorum
quanta (numeri quadrati) in comparata sint, ut duo sima]
aequalia ,sint. tertio. Posilo nempe AC-BCSI, BA:b,

r)

a b,» I -erit a:b:b:T, adeoque AC -l- BC j; kif [Inde (AC

v , . .bzo 2 2 *q-BC)4-(AC-BC) :2AC:a-F:-:Lj;-P- , adeoquc

b2 1 . o 1 3AC:az-ç-;.:--, (AC-l-BC)-(AC-BC):32BC:hT--a:

V52- 2 - b -32 " ia , adeoque 3C: 22! . . TIC! igiturKreotae AB, BC,

, . , 2-41C, me! numeri Sis anâlogi. esse poterum hi: b, 2&82’
4

bH-n ’ ’ - . - . . a 1 .I .T, dummodo duo uluml un: numeu mtegn, vel, n
omnes par 2a multiplicexltuyz’2îb, [aï-42, bË-f-a 2, quicum

v aumtis a et b numeris integris quibuscunque omnes sin: nu-
meri integri, efficient, quod crac propositum. flanc ipsam.

* regnlafn oupraoad I. 48. galliums. Ex en etiam derivari pos-
I aux": reliquae du’ae, quae ad Pythagoram et Platonem refa-
, 111mm. Nempe in regula a Pythagora allata numerus, qui hy- h

potenuaanî exprimit, unitate aemper excedit numerum alterius
ocatbeti. -Quodsi itague pouas b’Z-i-a îeîabzl, erit (b-ah

:1 , adeoquè etinm b-azi, val ban-Pl. hm; si hoc su»
11mn, erunt ne: numeri 235:23 7-4-2a; bz-q’lzîa-I-l ; bË-l-

32:2124-2714-1 eadem forma compreheusi, quae supra ex-
hibita fait. Parîter in tagal: a Platane data numerus, oui hy-
potenusam exprimit, binario” semper excedjt trumeaux-m alterius
catheti. Quodsi ponas bZ-i-aî-Ï-(bî-rnî):2, val 2.2::2,

’adeoqne air-:1, et 3:1, erit 2ab::2b; et b2-12.:b2--1.
ont 1324-1422!) 24-1, quae ipsa ou regula Platonis. Üeniqne
panet, quod Langius observat, maltas héliasopecialcs regulas
ïhac generaliore confinai; tu- c. si quia ’velit, ut numcrm
hypotenuaae numermg alteriu; catheti quatemàrio sapent, en":
bz-I-a 2-Zab:4 ,.1adeoque’b-a.-.,2, velÏb:a-i-2. et numeri
2ab.;-.2a’-’-l-4a; b 2-a2.-:4a-4-4; bz-Hozgza-y-qn-ç-li. va

â

’* x 5 1
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gonflant", si ponatur bî-l-IZ-Qabzm’l, ad1e0que bl-dazm,
vol bsa-l-m. erit 2ab..-:2a 2-Çu-2un ; bY-a 2:2am-Fm 2; b ’I-F

a 1:21: Ll-2am-f-m 2. Confetti hic meretur Müller. Iystem.
anrstell. der wichtigst. bicher. Bevireise des pythagof. Lehr-
satzee , mi: einer ausfükrlfchaa .Theerio der Zahlen-Dreyecke.
N ürnb. 1819. *

Fffl*
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AD

ELEMENTORUM
’ v 71. .47; 48. n. ,, 12. 13.

1) P tout in triengnlo aligna nngulnl eliquis rectite, aut oh-
tuuls, un acutus fuerit, quadratum hutin haie englua op-
positi fore aeqnale, au: maint, au: minus, quam 311mm: quad
dralorum dual-uni reliquorum laterum eiuulem trianguli, et
vice verse vidimus ad I. 47. Il. 12. 13. I Pariter autem en-
gulorum t’rianguli, laterumque iplil oppositomm matu aligna
relatio e sequentibua pnebit, quibus pintera nonnullae pro-

, positionnai) internai adpliçaliones continentur. Brevitatis causse
ad initîum satin: monemus, omnia , quae in lion excunu a.

’ quantur, a] nr. asque 25. demain eue e Pllcidereri solin].

taepinl gîtais 220-245. . v
2) Si recta a vertige trianguli sa! punctum, quo basin bi-

fnriam nanar, ducta aequalis est seinissi buis, Ingulus ad
verticem au recta, quad facile déducitnr e I. 52. contra an-
guzlas ad venicem obtunul vol acutus erit, prout recta ab eo
adhpunctum, quo basis biseeatur, fluera sentisse basis est mi-
not au: maior, quad comequitur ex l. 18. li 32. I. 13.

’ 3) Et vice versa, si Ingulus ad verticem trilnguli recta
est, recta Il) 00 .d, punctum fluate, quo..bifariam secetur ba-
sis, aquilin est tamisai Basin; si i116 angulul obtutus fuerit,
liane ïectg minot erit semis» basin. clanique, si me angullu
acutus filetât, haec recta maior erit semble huit , quoi! ap-
gogice facile demônstnmr.

e



                                                                     

.AD 3L. 1. 47. 48. 11:12. 13.- y 459

4) Que e vertice trianguli aequicmri Id punctum ,t quo
bifariam” Iecatnr inuit, ducitur recta, ad angulos recto: hui
induit (l. 8. vol Obs. ad I. 10.). Quae autem (a trianguli
non lequicruri vortice ad punctum bilectionis buis 35mn:
recta, oblique inbnsin incidit, in ut anguluim obtulum cum
ont efficiat ad parte: cruris maioril, scutum Id pattern cruris

minon-i5 (1. 25. I. 15.). i ’ -* 5) In triangulo igitur non aetjuicruro, cuin’s angulî ad
basin umbo tunt nenni, lietïiendiculnm ab venin. in insin de-
misaum llano in inaequalia tout, sic, ut rotins segmemum
"linon: ctun’ maiori, minus minon (tu. 4. et Cor. l; 17.).
Idem etiun consequitnr ex l.- 47.»

6) In quocunque triangule non aquuicmro differentiaqun-
antorum erurum aeqlralil est duplo rectangulo sub .basi et
sub eiul segmeuto duobus intercepta punais; quorumnuno lai-4
flriamœecatur basis, altero in ipsam inédit perpendiculum ex

"nice triânguli super cum demisaum. h
I - Sint (Figg. 177. 178. 179.) triangule non aequicrun, no-
mimüm si: AC)AB, sinrque 00mm bues bilatiam sectae in

iPuncto G. l ’ V1 l) Si (Fig. 177.) notai est anglllus B, qui crurimaiori
opponitur: est AC quB q-f-BCq (I. 47.) :18 q-f- 2GBXBC

(Il. 2. Cor. 1.). » I ib) Si (Fig. 178.) angnlns ABC est obturant, et A1) per-
pondicnllrie 4 ad BC: est AC q.--.-.AB q-l-BC q-t-2BDXBC (Il.
12.) :148 qLI-QGBch-g-anch (n. 2. cor. 1.) :AB q
.nzonxnc (n. 1.). ’ z

c) Si (Fig. 179.) jugulas ARC est «une, et AD. per-
penâieularil ad BC: est ACq-f-ZDBXBC:AB q-f-BCQ (il.
15.) :ABq-l-ZGBXBC (Il. 2. Cor. 1. :Alîqfl-ÊGDXBC

l .pænnxnc- (u. 1.), itague ACq--:AB q-FZGDXBC. Pro-
inde in; triuignl.’ rectangulo AC t1---Al3 qSQGBXBC, in tri-

- angulie obliquangulis AC ll-AB 9:26DXBC. ,
Mite: ita: cum angulun C, qui Jateri AB(AC opponitur,

, acntun ait (i. 28. I. 17.), ’genentim (Obs. 1d H. 15.) en;
AC q-FBlC l1::AB q-l-ZBCXCD, son (Il. 2. Cor. 1. et Il. 1.)
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ACQ-i-QBÇXCG:ABq-f-2BCXÇD, igitur .ACFABq-p-
2BCXGD , et AC q-wAB 9:2BCXGD. Hue redeunt deuton.
attelions XVliistoni p. 61. eq. Gilbetti p. 295. L

l 7) Duobus oasibus posterimzhtis nr. pruced. sont
’ AC q:CD q-I-AD q a An q:130 «un q.

mais ACq-ABq.-;CD --BD11. Porto sunt
. I CD q-BD q:(C!:-p-BD)x(CD-.BD).(H. 5. Cor. 10.);

et a... anguli 01mm CD-n-BD.-.2GD, CD--1fD.-.Bc,

cucu autem anguli acuti ÇD-l-BDgBC, CD-BDzfiGD.
Quint» litroque casu CD q-BquBCXGD. Utrumque u-
sertum AC q-AB q:CDQ-BD q:ZBÇXGD complectuntnr,
oïl posterius ex priera alterutro mode hic indium inferunt
Pappi Lemma 2.’ vel 1. in Apollonii Locor. Plan. L. Il. (Col-
lect. Math. fol. 232. b. 511.), Apolloniuaxvon-Pergen ebene
Carter p. 15. req. 27. sq.. 208. et]. ne (31le1!. die Goomecrie
nach- le Gendre,.Simp:on u. s. w. I. Th. Halle 1798. p. 501L
aq.). Lemme Pappi. de trgangulo universirn ehunciatur. Sche-

Ima ei.adiunctum non niai encula enguli acuti exhibet, de
momtratio tamen aequo ad casum anguli obtuai patiner. Ac
Il. Prop. 1. APollonii, quae ponction huîua lamantin parte
nititur, eam non solum ad boa gaula, Ied miam ad cum
anguli mon (lutensam requirit. .

8) Cuiusvis trianguli quadrata duorum mm’simul du-
pla. nunc quadratorum dimidiae basis ac rectae.ab venin trio
anguli ductae ad punctum, quo basis bibi-hm "mur.

,Triaugulorum- ARC (Fig. 177-180.) bases BC bifar’iam
in puncto G secentur, et ab verticibus A ad panera G du.

cantur reçue AG. ’a) Cum’ in triangule aequicruro (Fig. 180.) recta AG lit
hui perpendicularia (Obs. ad I, 10:), ideoque ait AC H139
soc q-l-AG mon (lui-AG q (I. 47.) est AC «rai-AH klaxon]

4-4’0 q)-l . . vSim, ut (Fig. 177-179.) u-imgulorum ABC 0mn inac-
qualia, fnempe ACoAB. (bien in hi: recta AG oblique in
basin BC .incidat .(nr. 4.): ’sit a) ipanm crus minus A8 bai
13C perpendiculaire: mm AC QzAqui-GC q-bÎCGXGB (tu.
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4. et n. 12.) :AGq-l-GBtH-RGBq, obi CGszB «un...»
itague ACq-b-AquAGq-bABq-l-GBq-MGB 41.73.4614-
2GB." 9b ABq-l-GBq:AGq (I. 41.). Ali... in: .4ch: 4,
.ABq-f-BC.l (la 117.) :ABq-l-QGBq (Conan. et Il. 4. CM. -
2.), qu... Acq nil-A8 q.-.-. un mon 4832013 q-l-GB «1H-

2GB biAG q-l-2GBq (I. 47.). ,9) Si etiun crue minus A]!
hui BC oblique insitut, ex vertice. A idemittatur in basin
BC perpendiculum AD, quad ad perm anguli acuu’ AGI
cadet (tu. 4.). Tune cum m3.)... AGC ait obtusus, A65
mm... tant AC 41.116 q-l-CGq-i-2CGXGD (u. 12.) ses,
4.615 q-r-zeBxGb, 0b 06:08 (com...) et AB «bien.

IGB Q-ZGBXGD (Il. 13. et 0l». 1. ad Il: 13.). Quo-e ACq
-i-AB «1:2(AGq-l-GB q). . . I A l

Aliter in: ACq..-.AD q-I-CDq (I. 47.

V, - - ABq.-..-ADq-b-BD 9. n
un... AC (kg-An caqu-l-CD .H..BD q A

:2111) .4..ch 3.4.2631. (u. 9. un! 11.10.)-
. V V :ZAGÀrH-ZGBq (I. 41:). -’ . .

9) Propou’tionem nr. praued. traditam inhibent Pappi
lemme 4. vel 6. in Apollonii Locor. Fluor. Lib. Il» Collect.
Mathem. fol. 234. la. «1.; Apollonius. von .Persen chenu
0m. p. 15. 29. 264. 041.; Serena: de Coni’aeetioue Prop.
16. p. 46. «1.; Il Claviua Euclid. mon. Franme 1607. p.208.
341.; Gregoriua a St. Vincentio- p. 28. 5.1.; Franc. a Selma.
un, . Exercitat. Mathem. libr. V. Lugd. Bat. 1667. Prqp.
Geom. Prop. 18. p. 62. «1.; Viviani de loch solidis libt.
Il]. Prop. 6. p. 34. eq.: VVliiston. p. 62.: Playfair. p. 65.
aq.: van Swinden. p. 78:: Gilbert. p. 507. qui Thom. Sim-
pson. Elem. of 600m. Lond. 1800. ’p. .37. Et Simplon. .
quidam facile adhue inde et ex 1. 34. Cor. 1. deducit acquerra
theorema: ai e puncto aliquo. intra rectangulum ducantur n-

. etae ad quatuor eius angulos, summa quadratorurn duarum
rectarum ad duos opposite! angulos ducterum neqmlie est
eumrnae quedraitorum duarum reliquamin rectarum. Idem

. theorema van Swinden. Anfangsgr. der Mardi. Ion: 1797. p.
.74. ex 1. 47. et I. 34. deduoit. Peppua ne Whismn. canna
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I ,un b. p. solum, bic priori, il. parrainai mtjrodo aérium:-
maman sinunt, propositum nuum gourai]! r onnnciuit,

V guet! et aupponit Apollonü Iibr. Il. Prop. 5. . cuirapud Pap-
pul’n illud influât. Clavins au Franc. a Schooten. 01men
moment ac denionm’lnt nous; in. «in!!! nr. b. a. modo
ponction-i,- hic priori; nkarum nr.’b. p. marque modo poste-
riori. Gregorius ont: mu; a. omiuo «son: nr.,b. (Kabuki:
methodo-priori: et «sur» nr. 5. fi. in duos divîdît. quorum
primera, ubi’nempe trilngnlufn ont rectangulum; pariter mode

  priori, alterna: posteriori stabilit. Sorenut, Viviani, Gilbert.
Mo oxpolîto, Nilli ptictim indicato et ad I. 41. romissd càsu
u. a. duos «sur nr. b. un demonsmtiono complectuntur;
Viviani quidam ac Gilbert. priori mode inxta Obo. L ad Il.
15., cui hic’otllteram clans nr. demommtionem aubîungit,
Serena! autem sequenü ’methodo timîli priori tir. b. fi. Cam
ob-Acæua (supin) .35: (Fig.181-183.) mon) me obtu-
nus, AGB mutin (nr.4.): ad huila partes audit perpendiculnm
BF px puncto B in rectaux vAG deminùm, quiconque sin:
nilgau AVEC, BAG;  et perpéndi’cuhlm OK ex. puncto C in

tandem A6 demiuurn in ipnm ultra AG productam incidit
ad parte. anguli CGK deinceps positî’ obtuèo AGC (L11. Cor.

5.): arque oh GC:GB’(ConUtr.) etlngulos HFGÇConstr.),
 CGK::BGF (I. 15.), ou. GK:GF ’(Ï. ’36.) ïPmîùdo ACq
3A6 q-f-GC q-l-ZAGXGK (HL .12.) ’ :AG q-g-GBq-q-QAGX
GF. ABEAGq-l-GB q-2AGX’GF«(ObI. l. ad [IL 15.), et
AC Q-lv-ABLÏÊÇAGq-f-GBQ). Textui Sereni praeter figuras
trianguli néquîcruri et aéutangùlî adiuncto est tanin angulum

A80 tigron; obtusum: eo flaqué ultim mode gueusant sup-
ponens propositionnels: HEM. qui Obs. 1. a. ad Il. 13, indi-
cntur: quod tamen ad propositum universirn evincendum baud

sufficit. v ’ ’ ’ . 10) Cuum rpropositionia praecedcnti: (Fig. 180.), que

AB:’:AC, -
o adeoque AC q-l-ÀB q un. 2A8 Q:2(AGq-l-GB Q)

v ’e: ’AB bas q-l-GB.Q, v r
«in!!! expr- minuscrtum: triloguli isoscelil quadratum and!

x



                                                                     

A!) u. 1,47. 48. u. 12. 13; un
gagnai quadrato renne ab venzhgtrùhguli ducale ad panama; a
biaectîonis hait et recungulo dg!) aèsmomia bail, in que,
punctor i110 dividiçuç, aimai. Quod annaux pqutaz, quads,
cangue buis piquetant M loco puncti bisecüonia G accipâuug.

Etenim I 1 .aA,lëlq:AGq-g.GBq (r. 47.) -
r :AGq-f-GM q-l-BMXMÇUI. 5.) l

:AMQ-I-BMXMC (1.47.). .
Sed, si (Fig. 184.) Punctum M aumitur in bai BC productn:

fit Ath:AGtH-GBq (I. 47.) . r
:AGq-l-GM q-PBMXMC (Il. 6.) a
:AM q-BMxMÇ (I. 41.), 1

,sen ABq-i-BMXMC.-.;.AM q. ’ . ,
Trinnguli jgitu’r isoscelii quadratumicruris exoedii quadrazum
realia ab vernies trianguü .34 punctum quodcunque ipliua ba-
ais ductae, rectangulo sub segmentis buis, que punctum’hoc
dirimitp «(Il quadraturp rectae ab jertice tri’angulil ad quodli-
be: buis pontiîlunnckpunctum duale çxcedit quadratum cuida! .
rectangnlo pub mais, qu» pari)": puncto illi et extrpmisbn;

sis imminent. I V V .Génernim differeriti; quàdratoruin crut-i3 pianguli i107
scelis, et nous ab venin du! ducat; ai pnnctum «modem-
que buis ipaiul, val productae, meqhalip est recungulo tub
remis, que puncto illi et pxtremis 113ng intel’iacent. n 4

Lemma hoc Roi). Sinuon, praomitçit propolitioni 76. da-
torum (p. 101 541.). Priorem du: barn-m demon’m-ranîoni pH-

mne eiusdem propositioais apud ipsos 67., rex vetgi’i 36h00,
liàsto subiungit Claud. Hardy. (p. 121. :9)"; in nota agaçait

« Dav. Gg’egorius (p. 503). *Ean;le;n’ propoàitionem. nadir Gil-

bert. (1).. 551. 557.), et Gruson. nm pro-noya affin). 4.3an

in î. 41. Cor. 5. 21. A l î . ’-
11) andai page?) trinngpli noça aequicrqri vers

du A ducitur AM recta (Fig. 185. 186.) ad punctumquodfi j
manqua M basin BC , ab puncto bigçctionis. oins G divpxium:

bifarjam vau in Ltsecatur AM1. et; imagith GL. (un: au»
aux: oringuai ligna) eggqàqrggqùlaçlrçtm rectaq AM

1
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, .et quadruplant: ’qnndntum nabi 0L, duplo Èectahguïo tub
augmentât DM et MC. Et si ad buis productu (Ëig. 181.
188.) punemm quodcunquo M ab venin A recta AM ngitur,
plfiterque in L bifarhm secatur, le recta GL iungitur: qua-
dntum ne"? AM ct quadruplait. repue 6L quantum sima!
acculant summum quadratorum crùmm triangnli duplo sa!)
En! et MC rectungulo. Nempe ducfa A6 recta, nm

AC «1.4.43 q::2’AG «1-4-ch q (m. a.)

:ZAGQ-I-ZGMq-i-2BMXMC si M in ipu bai si-

, mm est.
* :4AL 4-5-4GL Q-I-QBMXMC (un 8.)

à; AMî-I-QGLQ-I-ZBMXMC (Il. 4. Cor. 2.)
7è! zîAGq-[ÆGMa-ZBMXMC ni M in,,roaum bai

fuel-St,

:QAL q-l-4GL q-ZBMXMC (ut. 8.)
snAMq-HLGLq-QMBXMC (n. 4. Cor. 2.).

12) Eldem constrncîio upplicatur Id «inguinal acqui-
çmrum (vid. Fig. 180. 184.), Tu!!! veto, ob angulum AGM
rectum (Obs. ad l. 10.) un GL::AL.-:ML (m. 3.): 26L;
AM: w46L t1::AMq (Il. 4. Cor. 2.). Unde cx finaud.
si punemm M in ipu bali fueriz, I 1 r

mi AC q-l-ABq sen. un q.-..2AMq.ç.2MBxMC
I ABq..--..AM q4-BMXMC l ’

à vqofpunctum M lit in basi modulai, cri:
AC q-j-AB q «a. un q.-..2AM q4-2BMXMC

V et AquAMq-BMXMC
conformiter in. 10.
A 15) Si in trinnguli Aequîcruri fluctua-nm crus perpendicu.

haïs demittitur ça: Ivert’ice Oppolîli nngulî ad bain; rectangu-

lùnî 5:15 hoc "ct-ure et "lb du: segmental, quod bai et per-
pendiculo interiacot, dimidium est lynchai Basic (Pappi
(flacon: 1. tubiunctum. Props- XXV. lib; V. Collect. mâchon.

fol. 89.). I v 1 A 1.05 absides un basin ne triulguli nquîcruri me (Fig.
189-491 «mon (l. 5.. ï 1.. 32.) alpax-tel Magali C cadi: per-
pendièùllm BD ü: au: 1A0 dçmîuum et vernie. anguli
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V AD El... .1. 47. 48. Il. 12. 13. (me
oppositi la lusin (I. 17. Cor. 5.): idemque cum altero crut.
BA coincidit (F i5. 189.), si niangon 4a vetticem A Amgulun
est -rectua;’ intra triangulum in crus ipsum CA cadi: (Fig.
190.), si angulus A est scutum extra m’angulum in produ-

’ au... crus ÇA midi: (Fig. 191.), si trianguli ad "me... ni-

guluc BAC est obtusus (I. 17. Cor. 5.). .
l’âme casa est BC qzÀB q-l-ACq (I. 47;) :ËCAQ, ideoquc

CA 1:1[28C il. . -Secundo un. "est BC 94-2CAXAD:ABq4-A0q (n. 13.)
:QCA 4:20AXAD-l-2ACXCD (Il. a.)

igitur BquùACXCD
et rectal-1g. ACXCDzlszC (l. ..
Tania cnsu au BC q-.:AB q-l-AC tH-QCAXAD (H. 12.)

-.-.-Q(AC q-l-CAXAD):2ACXCD (Il. 3.), itague

mctnhga ACszszC q; . .
lin Pappus apud Commandinum. Succilicüus et generntilh oh

jugulant C scutum ustâomnîbus casibua r .
An fi-QACXCDf-ÈG q-I-ACq (Oba. 1. ad Il. 15.)

et 0b ABËAC. QACxCD.-:BCq
recung; ACXCD:I[QBC q.

14) si: 1) ABCD pardlelognmmum rectangnlum (Fig.
192.); ouin: iungantur diagonales AC, BD: cri:

AZq:ABq-;.ch a. tu.)
BquABq . -

CD ng-DAq rflanqua AC q-l-BD 1:13 q-I-BC q-i-CD «ppm q

:2043 «44ch q). I . x a
Putain: immodiate miam inde consequiturv, «1qu pnülleloa

ginmmi tccnnguli diàgonales invicem mm acquittes (I. 34.

COI. 173). I ’ V v2) Sir (Fig. 193.) ABCD parallèlOgràmmum obliquangua
Îum, cuius igitur duo anguli, qui eidem laterî a. gr. AB «la
iacent, et qui (I. 29.) aima! ’valtm: duos rectos, kan: unul
DAB. dentus, alter CBA obtusus. Ductis eius diagoxialibus
AC, BD (quantum prior, qune vertical ahgulbrum acutorum
parallelugrammi iungit, un chutais ains anëulis opponinm
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altreumaior est (l. 34. Cor. 11.): in lama parallelognmmi
quodlibet AB, si parallelograrnmum est nequilàterum , et in I
latemm contiguomm mains AB, si pardlelogrammum mon
en. aequilaterum, 11h extremis D, C lateu’s oppositi CD de!
minuit!!! perpendiculn DE, CF: quorum prias, 0b angulum

DBAÎDAB (Supp. et I: 5. I. 18.) ideoque ucutum (I. 17.

Cor. 1.), pariterque (Supp.) lacutum DAB inti? triangulum
ABD, alterum 0b angulum CBA obtusumz eXtra triangulum
ÀBC cadi: (I. 17. Cor. 5.), in ut sit BFzAE (I. 26.), 0b
BC::.AD (1. s4.) atque angulos CBF:D11F (1. 29.) et F:

’ AED rectos (Conan).
155m. AC 12.113ch q-l-QABXBF (Il. 12.)

’ BDq:-,ABq-i-AD2-2ABXAE (01... 1. a. 1111H. 13.)

-;CD l1--I-AD q-2ABXBF (I. 34. et Dom.) l
atque AC tl-f-BD gaz-Ali q-l-BC tH-CDq-i-ADq:2(ABQ-I-BCQ).

Proiude in omni patellelogrammo quadrant diagonalium ae-
qnalla sunt quadratis laterum simul, scu dupla sunt quadra-
torum duorum latetum contiguorum. l

Et ’eo, qui hic ti’nditur, mode. (simpliciler tamen Pro
BDq in subsidium vocal: Il. 15. nec indicata lateris AB, in
quod perpendicula deducuntur determinatione, qua: demum,
ad qunecunque triangule iuxta Obs. 1. b. extensa propositioue
Il. 15. suçerfiua fit) propositum de parallelogràmmis deman-
urant Laguy (sur une proposition de géometrie élémentaire
Méta. de l’Ac. du 8c. de Patin. Ann. 1707. Amst. p. 412.

eq.) Bnermnnnus p. 55. 1
15) Idem Gregorius a s. Vincentio p. 55.; Vivianî Je

loch candis L. HL p. 110-5311.: Gilbert. p. 515; infortiat C!
proposition demonstrata nr. 8. Nempe cum diagonnles Ph
rollelogtammi ABCD se mutuo bifariam accent (l.54.Cot. 1.),
sur]: ABq-I-BC tir-:2613 Q4-2GAQÎ

CD H-DA (1::ZGD ti-iI-2G.A 1 (un 8.)
-.-:QGB q-f-ÏZGA q.

Quart: AB :1.ch «14-01) 114-131 q:.-..4GB Mm QàBD q.)-

ACq (Il. 4. Cor. 2.).
a
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16) Vicissim propositum de triangulis ex propositions

un. de patellelogfammis denionstrata potest deduci. Trian-
guli enim cuiuacunque ABD (Fig. 192. 195.) basi BD bifa-
riam in puncto G sauta; tum ab trianguli vertice A ad pun-
ctumIG ducta AG recta), enquc continuata, donec ait 90:,-
GA, et ab extremis B, D b.asis- ad punctum C ductis BC,I V

y DC mais; 0b 68:01), GA---GC (Constr.) et angulum
Aoazcou (r, 15.); sunt (1.14.) ABzCD, et augulus CAB
:ÀCD , igitur rectae A3, CD parallel’ao (l. 27.), et aequa-
lee (Dem.). Proinde (l. 53-) quadrilatcrum ABCD est paral-
lelogrammum. Cf. I; 5-1. Cou-.8. Et bine 2(.AÈq-i-AD11):
41:11.1.an (m. 14.) :4116 «1.)-mm (Cousu. et u. 4. ’66...
2.) Mecque A13 q-4-AD *]:2AGq-f-ZGB q.

17) Cam pax’allelogrammi "traque diagonalis alteram iecbt
bifaljiam (I. 541.6011, 1.) et vicissim quadrilatemm, cuius ambac
flagonales se mutai) bifariam sccant, ait parallelogrammurh
(tir. 15. vel I. 34. (701.80; sequitur: quadrilatori non) paral-
lelogrammi, seu trapezii ambas diagonales se mutuo Minium
non secare.

.1. Bifariam in E secot (Fig. 191. 195.) trapezii ABCD
.djagomlis BD ipsa, vel producta, alteramiÂC; ipsghlautem
BD bifariam secte sit in puncto F. Erunt

in q’Hac 9:"Z-AE q’l’ZBE q (m. 8. «q. 15.)

. v Cl.) Q-EDA (122A51 q -igitur A8 Q4-BC q-I-CD Q4-DA (1241113 11-1-2813 q-l-2DE Q.

Set! BE (kl-DE q i 213F qui-ZEF (1 (Il. 9. 10.).
qui... .13 qd-BC q-I-CD q-l-DA «1:11.113 (1.1.an 41-1-4121: q

’ .-.- ACq-1- BD 1.)-’4ch (u.

.1 ’ , 4. ’Cor. 2.)
2. Neutm trapezii ABCD diagonalis (Fig. 196. 197.) ipaa,

vel. producta alternm secet bifariam; sen ab panne; in quo
diagonales AC, BD se mutuo secant, diveraa sint pianota E ,
F, quibus bifariim secamur ipqae AC, BD; ’rectae igitur 8E,
DE triangulum constituant super diagonali BD, intra quad

cadi: EF recta. Tum rursus 1
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ABtH-BC :2AE51-l-BE9 n
en q-FDA::2AEÊ-i-2DE49 ("n 8’ si) 15’)

Quare AS lH-BC q-l-CD q-f-DA qzëAE H.g.2(BE quFDE q).
n ) Sud patiner BE q-f-DE q:2BF 14-2131? tl(lnr.8.aq,l5,)
Etùmnunc itaun AH q-I-BC q-i-CD q-l-DAQ I

:4AE (14-4131? q...4EF q l )
V :2 AC 14-81) ll-l-4EFg (H. 4. Cor. 2.).

In quovil igimr tupeziot un quadrilatero non parallelosramxno
quadrant Intel-nm simul aequalia mm: quadratis diagonalium et
quadrupla quadrato rectaleJ intercepta. punais, quibus diagœ

gales bifariam sccantur. I
18) Thearema hoc; quod singularem proprietateln om-

nium quadrilaterorum notàlu maxime (lignant; complecti Eure
praedicat, et nusqham adhuc neque prolgtum, maque deman-
àtratum esse profitera: Leonh. Eulerus in dissertations inscçi-
pta: Varia; dexnoustràriones geometricaç ac Novis Comment.
Acad. Soient. vPeu’op. Tom. I. ad annum 1747. et 1748, (Pa-
trop; 1750.) inserts, ipse (5. 25. sqq. p. sa. sqq.) ab patafiolo-
Vgrammorum Propriet’ate nr. 14, sq. ostensa sic fera deduciz:

circa trapezii ABCD (Fig) 198.) laura contigu: AB et 4D,
hBC et CD compleantur parallelogramma ABKD, BCDL, et

pucier trapezii ac parallelogrammorum diagonale; AC, BD,
AK, CL, ducantur recru AL, CK." Ita en")! anguli CDB
:DBL, KDBQBA (I. 29.). Quare (I. 4.) ’CK,-:..AL, et
angulua CKDz-LAB. . Sçd et angulus DKAzBAK (I. 29.).
Igitut angulus vCKAr-LAK, ichque (I. 27,) CK, AL sunt

1 ravauda. (hure, cum ’et aequales tint (Demonstr,) ALKC
fuiter en parallelogrammum (I; 83.). lginp;

2030 q-i-CDq): BD q-l-CLq .
CL q-I-AK 11:20.0 «1:0: q) ("a 14’ sq’)’

Unde 2(BC (l-i-CD ÜH-AK fL:BD q-I-ZC AC (Ha-CE q) , -

vSed et 2(ABQ-l-AD Q):BD(1-I-AKq (nr. 14, sq,),
Ergo 2(ABfH-AD ü)-l.-2( BCar-f-CDQ)::QBDq-i-2(ACq4-CKQ),

A3 q-I-BC Q-lÀ-CD qui-D16, q;BD q-ç-AC qui-OK q

h. e, anmma quadratorum laterum trapezü excedit aummam
quadratorum diagonalium eius quadrnto rectae CF, qua tra-
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ABCD, et patelle’logrammi ABKD trin, panet: D, A.,B
communie habençium , punas diverse C , K iunguntur, arque
ut ait Ennemi (à. 26. p. 65.) diecürnennapezii a paulielo-

gamme exponiçnr. ) . v 2 .Porto pet punctum F, in quo pardielbgremmi nABKD
diagonales AK, BD se mutuo lacent-5 idque bifmiam (I. 34.
Cor. 1,) ,* par quad proinde etiam transit litera parallelogrimmi
BCDL diagonaiin’ CL (1.54. Cor. 1.) mais AC,- CK panl- I,
lelqe agantur FM, FE, itague demribatur pareilelogràmmnm
FMCE, cuiua latere EC:FM, ËF:CM (I. 34.). Cam, 0b
41?er a. :54. Cor. 1.) a angulos FAE:KÉM, ansé
FKM (I. 29.), etiam sint (I. 26;) AIS-:1? M, EFzMK: emnt
AE-;EC (h. e. AC bifariam in E secabitur) et CM:MIL-.
EF, «icaque ChQEF ’CKQ.:4EF q (Il. 4. Cor. 2.) et ABq

4-30. qu-ÇD q-l-ÀD 9:31). tri-AC HEP (l, l
Eiusdem propositionia, ab Eulero sine eubiunçta deman-

stratione cum ipso communichtae demonltrationem analytico
çfigonometricam eodem in T. Commenter. Petrop. p. 131.

1g. dedit Kl’eftius. Demonstrationem Euleri crie!!! Exponunt

VVucherer. Einige geometr. Snetze. Progr. 1780. 5. 30. fi.
meine Schriften Carlsruhe 1799. S. 155. f. ne Gilbert. p.

514, eq. P . u . , . h19) In quedrihreris igi’tur sumima qundmtorum’laterum

- vel adaequat-(nempe in parallelogrammîs nr. 14. eq.) vol ex-
cedit (nimirum in non parallelogrammis Inn 17.31.) summum
quadrqtorurn diagonalium: nunquam ea- est minot; son nul-
luini exhibai 1 potes: quadrilaterum; in quo summa quadrato-
mm ’laterum miner sit,7quaîm summa quadratorum diagona-

lium (Euler. l. c, p. 65.). l ’ ’
20) In trapezio, cuius duo litera. opposite saut parallela,

latere haec inaequalia 81ml: (Append. id I. 54. m: 5.) et
neurra iliagonalis altèrent secat bifariam (Append. ad I. 54. 1113
5.). At, quae in trapezio, cuiras duo lutera pataude cant,
iisdem lateribus pet panctum bisectionîs uniu’s diegonalis pa-

rallele agitul: recta, bifuiam quoque secatelteram .diagonaleni
(Append. ad I. 54. nr. 6.); ipsaque une, punais, quibus
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dia onales bifariam" lecnntur,. intercepta, est senüdifferenüa

Intemm parallelarum srapuii (Append ad I. 54. tu. 7:): unde
comequitur, in trapezio , cuius latere sunt pataude, quadra:
laterum simul nequalin: esse quadralie diagonalium, et gna-
drato difforentieeïlnunm pal-allelorum. Sint enim (Fig..199.)
in tupaïa ABCD parallehr latere AB, CD, et VAB)CD.
Bifurinm in E secemr ahan oins dingonalis AC et. par pun-
ctum E agami: lateribus .AB, .CD. pasalleh EF , diagonalem

BD sceau: in puncço F, crique EF;AB;çD
1. :54. m. 1.), ideo’que 2EF:AB-.CD,VQEFG:(AB-CD)q

(Il. 4. Cor. 2.): inique (un. 18. sq.) .43 H-BQG-i-CDq-f-
DA. me, «1.po q-l-(AB-v-CD) q. ’

21) 0b. Axa-c1) q;-.2ABxcn-y.(.43-cn)q (u. 1.)
porto fit BCH-I-DAQ-l-ZABXCD-f-(AB-CD)!

æAqu-Bn .eHABe-ÇD)q (a... 20.)
val BC qui-DA tH-ZABX CDnî-AGtH-BDQ ,

h. e. in trapezio, cuius duo latere un: peullela, quadra:
diagonalium sima! eeqlmlia sont quadretis laterum nonparaUeÂ
10mm, et duplo euh latoribuâ pauliens recmngulo.
k 22) Trqpezii ne]; (mg. 200.) 1mm AB, CD un: pa-

rallela, atque altera duo AD, BC 31m. aequelia: et si: AB)
iPer C ânon: Jeteri A1) patelle]: CN; saut (I. 34.) AN

.:CD, CN:AD:.-.CB. huque anguille CBN:CNB (1.5.)
. au; (1.. 29.). ELbiucvob 1:30:41), 13:41;, est AC:
en (I. 4.) :.et 2ACq:2BC q-HABXCD’m. 21.) vel ACq
dCèH-ABXCDw Trapeziijgitur, ouin: duohlateuvsum
.parallela, et alter: duo aequalia , diagonales invicem saut ae-
quales, et; cuinslibet diagonalis quadratum acquit]: est recula.

(Append. ad

. gala nib, latmibus parallelis tupazii, et quadram nains laterum
nonpuallelorluh simul. Caelerum oh triengulum BNC iso-
eceles, et AN:CD (DemOnsm) immediare adam en: paru
posteriori propotîtionis 10. conseqnitur: eue i

AC tanne q-l-ZCDXAB. .
23) l’amer propositum ne. 21. 13men ad pattern posterio-

àem nr. il. refluai. In .Lrnpezjo enim ABCD (Fig. 201.) en-
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ius latere AB, CD sunt perallels, et AB)CD, par punctum
C ducts CN lutai AD patauds: fit ANCD ourallelogrsmmum,
au... igitur Inter: AN:CD, CN :11) a. 54.), se diagona-
les AC. DN se mutuo bifnriam lacent in L (I. 54. Cor. 1,)»
Per puncturn D agaulr alteriitrapezii ABCD diagonsli BD
parallels L6, et par punctum G, ubi bien. Intel-i AB occur-
rit, recta G1 parallels rectse DN. Erunt (I. 54.) GL.’--DI,
Gin-:DL. Quare 0b DL::.:NL (Dem.), elism GI:NL. Pras-
sers: Gant anguli Ion-:LNG, IBGzLGN a. 29.), idcoque

(I. BhGN, BI:GI1. Sed et D1.---GL (Dam). Ergo
BD..-:2GL. Trinnguli igitur BNC basin BN bifarism dividit
punctum G: et ad bambin... EN produene pantoums A ab
trianguli vertice C ducts est. AC une ,1 que petite: bifsrism
dividitur puncto L: proinde est (nr. 11..)7AC (hi-AGI. quCq

q-CNq-I-ZNAXAB. l . - .Sec] et ZGWBUI, C’NÆA, NA."-.CD (Dem.). Etgo
AC ckir-BD 4:BC tl-nl-DA Q-PÎCD XAB.

24) Quae nr. 17. 18. de (répeziis dicta sunt, passant Ie-
quentem in modum sd figuras rectilineas plurium laterum ed-
Plicari. Si: v. c. (Fig. 202.) ABCDEFGH figura rectilinea
octo lateribus comprehenss, in que ducsntur primo a qunvis
angulo figuras diagonales ad sugulum qui «cumins ab ipso
est, nempe AC, BD, CE, DF etc. (haï diagonales primi or-
dinis vocsbimus): paliterque ducantur s quovis angule fignrae
diagonales ad ungulum, qui) tartina si) ipso est, nempe AD,
BE, CF, DG etc. (quas diagonales secundi ’ordhis vocabi-
mus) ,et efficient singulae’ bas diagonales secundi ordinis cum

ternis lateribus figuras propositaemrspezisr quorum (lingule.
les eaedem arum, de diagonales figurine, ,quas primi ordinis
diximus. Quodsi igitur singulet: lue diagonales primi
biseceutur in punctis a, b, c, d etc. et innganmr ah, be,
cd, de etc. . u
cri: ex nr. 17. 18. in trapezio ABCD

Ah 814-120 q-l-CD q-I-DA quc q-n-BD (I-i-Æbc q

Pariser in trapezio BCDE erit A l
BC (14-01) q-I-DE q-l-EB bBD «1.5.03 H- LM q
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in Vepezio CDEF

CD q-I-DE q-i-EF q-l-FC «1:03 «hl-Dl? q-IJlde q

in trepezio DEF G - »
DE q-l-EF q-ç-FG q-ç-GD l1::Dl? q-I-EG q-I-Æefq

in lrapezio EFGH ’
EF q-g-FG «14-611 q-l-HE q..-.EG q-l-FH q-l-Æfg q

in trapuio F GHA L
1’"th*611 (14-114 q-ç-AF q.-:.FH q-l-GA 11-1-4311 q

in trepezio GHAB
GH ria-HA m4413 q-fiBG quA q-i-HB 144-411: q

(ionique in trspezio HABC
HA sauna-Mac q.ç.cn qrsHB q-I-AC. 44.4.1. q

I Quodsi itague munis x in unem. summum colligamns , erit
5(AB flip-3C q-ç-CD q-I-DE q-i-EF q-f-FGq-hGH 4H- HA q)
q-AD q-i-BE Q-f-CF q-p-DG q-f-EH 114-171. q-f-GB «H- HCq

:2010 (H-BD «H.CE H-DF Œ-f-EG q-ç-FH q-ç-GA 414-118 q)
-]-4(eb qàl-bc q-I-od rHindi: Q4-ef 94-15 q-f-gh «14-11: q)

i. e. cri: triplex eumms quadrstorutn laterum figura, si ci
aidas summem quadretorum disgonalinm secundi ordinis, ec-
quelis duplici islimmae quadratornm diagonalium primi ordi-
nis, si ei sdiiciss quadruplicem summem quadretorum esrum
remariant, qnee putiets proxims bieectionie diagonalium primi
ordinis ooniungnnt, Et facile pstet, etism in figuris plurinm
hterum, quotcunqne en fuerint , enndem vslere demonstratio-
nem. Cscterum, qunm diagonales secupdi ordinis primum
in Pentegonis locum habesnt (in quibus ipsie terrien coinciv
sium cum diegonalibus primi ordinis) etism hoc propositum,
sellim si verbe sensu proprio ec solito summtur, incipiendo
rentunr e Pentagonis Velebit, sensu tamen improprio illud
etiam ça ipse trepezia, quia ad triangule sdeo edplicare pos-

-sis, du!) trempe in illis pro diagonalibus eecundi ordinis ipse
trapuzii ABCD latere sunnas, diagonales primi. ordinis auteur
quatuor nempe AC, BD, ÇA, DE in compntum duces, ps-
riterqne rectas,’qnae earum bisectionis pnncta innËunt (que-
rum proprie une tantum est) quatuor (qunam nempe quater re-

. pedum s prime diagonsli Id secundam, la secunda ad telfiam,

A p v
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a tortil ad qumam , et A quarta denùo Id primam) mucines;
in triangulis une!!! diugoxinles se’cundi enliais nullae mm,
diagonales primi ordinis autem cum lateribus trianguli coin-v

aidant. l25) Quodai polygonnm ait regulare v. c. octogonum ne
gulaire (Fig. 205.); tarant non’ tamum omnia laiera polygoni
inter le aequalia, velum etiam omnes diagonales primi ennuie,-
ut facile ex I. 4. inter, pariterqne 0mm; diagonales secundi
ordinis, et omuel recne, que duo proximal panera bizutio-
nia dingonalium primi ordinia coniungunt. Quare mm in
omnibus polygonia 343 q-l-AD 922101441411 Q.

26) Hoc Icasu, si hampe polygonum ait "galante, JD,
diagonnlia secundï ordinia aequalis est AB-f-Zab nempe [and
polygoni et duplo recta, que duo proxima panet: bisquio-
nis diagonnlium pümi ordinis coniungît. Qunm énim (I. 4.)
triangula JBH, BAC, CBD ère. sin: aequalia, et nominatim
si: HB:AC:BD etc. et ABH::CBD:CDB etc. cri: triang.
HAC:HBC (I; 8.) et nominatim AHCzBC’H. Quum veto
etinn 11.433130 (Hyp.) cri: AHC-i-HAB;BCH-1-ABC,

  adeoque, quum omnet nnguli quadrilateri ABHÔ sin: quatubt
Isatis aequales (I. 32. Cor. 1?.) aux]: AHC-l-HJB «guzlas
duobus remis, adeoque dB et HG patafiola (I. 29.); codem-
que modomstenditur, eue BC, 4D patafiolas. Et, quum in
trlpezio 486D recta be biaecet 0’1pr utramque dingua-lem

AC, BD, cric béa-22E. (un A7. Append. ad I. 34.), vçl

2bc:AD-BC, vol AD:BC-l-2bc::AB-g-2ab.
27) Quum nr. 25. ait GABq-l-AD b2.Aqu.4abq, et

AD:AB-l-2ab adeoque 1D 41:IÂBQ-l-44B.ab-f-4âbq ’(II.

4.) cri: MBQ-f-UB.ab-i-4ab 12-210 q-l-4abQ, xiel 11qu
q-MBXaHACq, vol 2113 q-i-îABXabzdcqvql 4 41
-ç.24qub---:AC (1- A8 q, val ABX(AB...2ab):--:AC q- dB q,
val ABXAD:AC q-AB q. In polygono regulari quocnnque
igitm: rectangulum contentum inter lama polygoni et diagonac
lem accundi ordinis. aequale cri: excessui , quo quadratum dia-
conalia priai ordinia .auperat quantum hutin polysoni.
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Caezerum en, que mu 25-27. de polygono regulari dixîmua,
miam in quovil trapezio JBCD looum habent, cujus tria la-
(en dB, BC, CD aequalîa sur", et quad eLiam diagonales
AC, BD aequales habet. In eo quippesemper AI), BC pa-
lanche aluni (I. 29.), quum in triangulis aequalibus (I. 8.)
1B0, BCD, auguli ARC, BOB, partita-que in triangulis ac-
qualibus (I. 8.) BAD, CDA anguli BAD’, CDAlsint. aequa-
lu, adeoque ABCq-BADzBCD-f-CDAd rectis (I. 32.
Cor. 12.). Unde ç): ur.22. çrit 5118 Q-I-AD q..-:2.469-1-(AD-
BONI, yel (ut. 7. Append. ad I. 54.) 543 94-AD (la-:2110;
-F4ab9, onde conscquitur, ut supra, esse ÂBXÂD:.ÂCq

-.AB q... v u
’28) Quae nr. 24. de relations mucus quadratorum laterum

figuras alicuiua , et quadratorum diagonalium primi et secundi
ordinis diçta sunt, porto in poligonis, quorum numerus la-
-tcrum maior est, generalius ndhuc exprimi pmsunt, in corn-
putum vocatin adam quadraüs dingonalium tertii, gnard et
aliorum IluperiOrum ordinal-n. Et, si -quis4fentare, «10cc;
lrapeziorum ABCD, BCDE etc. (Fig, 202.) riam pentagou

VABCDE. BCDEF etc. considerare, et ad luecddicta tan-21.
adplicarc velit, faciÎe mgulam gençralem aualogam ai, quant
m. 25]. habuimus, satis simplicem locum haberè, deprehen-
der. Nos amen lmec talla, quamvis baud infructueux esse vi-
deanmr? quum elementorum fines excedere feu vidsantur,
au: cette, I ne nimis [mugi simas, consulte praetermittimns.

. d . fi
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ELEMENTODHUM
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Diximus ad HI. 16. tertiam eius panem in textu gracto af-
firmare, angulum semicircnli (i. e. ut voluut, angulum, quem
circumïercntia circuli cum diametro efficiat) maiorem eue
qnovii angulo acuto lectilineo; angulum contra, queutoit-
cumferentia cum recta, diamatro in puncto eiua extremo Id
magniez rectos ducta efficiat (quem angulum contingentiae vol
tontactus vacant) minorem une quovis angulo acuto recti-

lineo. x .Iam super hac tertia Pmp. in. 16. parte :maguaeapud non-
nulloa Euclidis interpretes lites ortae sunt, quarum brevcm
coinnxemomtionem, quamvis non admodum magni momenti
esse videautur, noïlnimus tnmeu hoc loco praetermiuére. Et

constat, praecipuos Indus disceptationis coryphaeos Puletalium
fuisse ac Cluvium, quorum i110 quidam primus’ in edilis ab,
ipso Euclidis Elemeutis monuit, angulum illum contacta!
quem vacant, te vera non esse augulum, nec omnjno quan.
titat’em. Namque in saltim geomeu’iam sibi ipsi constate, et

malta patadoxa, et sibi ipsis repxlgnantia, quae le contraria
opinione nascerentur, declina’ri passe putavit. Paradoxa au-
tem illa, quorum pan-zani iam Campanus, Cardanus , aliiquo
observavarant, avant fare ,eiusmodi: ’
l 1) Euclidem docere X. 1.: si a maioré duarum magni-

tudinum aufei’atur. main: quam dimidium, et a residuo ma-
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’ n v zin. quem dimidium, et ’id sampot fiat, relinqui tandèifi ma-

ghitudiuem , que minot ait minore duarum, quae prim? ex-’
hibitae étant, magnitudinum. Atqui; si is; quem circumte-
rentiam cum contingente efficere dicant, angulum, vers Pro
angulo habere voliez; isqüe’ ex propositione hac HI. 16. mina:
ait quovis 4.13qu acuto rectilineo , conséquens esse , angulum
scutum tectilineum, qunmvis ei semper plus’quanï dimidium
dèhahas. pertes: tamen relihquete angulo illo ’contàctus me;

totem, quod ouin X. Prop. 1. conciliai-i nequeat. Idem [en
aliter, ut Cardanus habeat (libro de subtiütate); in exprimi

e fuisse: aliquam quantitetem (ahguluin contactas) poàse con-
tinue; nique adeo infinite augeti, alterna autem (angulnm
aliquem àcutum) infinite minui, et tameh augi’n’entum filins,

quantumcnnquesit, minus semper fore huius decœmentm
2) Si sagum: circumferentiae (quem ’circumferentia ëum

diametto efficiat) maiot si: quovis angulo acuto tectilineo,
posse transiri a minori (angulo auto) ad mains (engaina: ke-
cturn), vel contra pet omnia media, V heque tamen transiri pet
agnelet (nempe pet angnlum aequalem angulo cemicirculi).
quad Campanus moneat. Hic aliisqne difficultàtibus se expe-

- dite se gosse puent Peletarins, si assèrat, angulum illum, quem
’dicunt, dcontactus re vera non esse dugulum, nec omnino
quantitatem; rectam, que circulant contingent, in fiüflctô com
tact’us mutins cum circumferentia coincidere, non ad eam in-
clinai, quod ipsunj tamen ad naturam a’nguli punition; qui
in sabrions pohsistat; non in contacta; angulüm autem semi;
circuli omnino feetum.esse, val redto rectilineo aequalem:
circula autem se contingentes , eive Extra; Ëive intra id En,
angulum non efficere.

Clavius autem se làaradoxa illa; quais e Cafdaho et Cam-
pàiid afferauturg nec negàre nec reformidafe testa’tur, en!
irato ,1 quam inter 1H. Prop. 16. et X. 1. intetcedere dicat Pe-’
letarius discrepantiam, sut contradictionem potins neminem

i sitxium reddere. débute, non enim varan: esse îlien: diacre
pantiam, Euclidem quippe X. - Flop. 1. de quantitatibus tué
tum haniogeneis ioqui, angulos autem rectilineoe non aimé

I
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de!!! generis un ac Engullim contactun, quam’vis etiam bien
veri nominis quantitas ieit, quad indd patent, quad et ipse c
non quidein par lineam rectum, a: par nous maien’s eitculi

infinitum dividi posait; i ’Caeterum Euclidehi, si engulum comme: niiiiluinflpror-
eus, et angulum ramenant angulo Ëecto equusiem une pu- n
une, non tantopete dèsudatu’rum fuisse et démonstrnret, en.
gulum contactüs 6588 minerem Quovii angule acüto r’ectilim-or .

dugiilum veto semicirculiimaiorem.
Ha’ec pmecipue fera orant, de quibus Peletar nm inter ac I

Cia’vinm, edite etiam a Peletario Apologie, hui itetum te-
spondit Ciavius, variis bine inde, argumentis disp’utabantur;
Quamvis autein fiesiea picrique summi geometrae quoad par:

’tem fiotissimam in Pdetdfli sententiam abiei’inttcu’m que ho-

die, etiam tantum non omnes faciunt, ut nempe angulum il:
ium contactes non esse veri nominîs anêùlum iffirmënt, ne;

gui lamer-r nequiz, post Peletarium demum rem omnem a
viris Ëàg’acîâéixfiis perÎecIe expositam ac dilucidatam fuisse;

Et Viola quidem (Varier. cap. X111.) primas fuisse videtur,
qui tertiam aima pilum Pl’OpOlitÎQnis "Î. 16. apuriam, et a

Proclo aliove additam indicaret ,l et Peletarii senteniiam fir-
mioribus fafionibdsl Itàbiliret, que; Poste- aduriri tentavit
Ioennes Camillus Gloriosus Neapoiitnnus (Bec. il. Énerciut.
Mathemi). Bdiiiaeus contra in epis’tola ad Gloriosum misse
(bec. U1. ËXercitat. Mathem.) dubia Gloriosi refellere ea-
tegit, eique adetipulatut etiam Vincentius Viviani. Cf; Cet-
lieri flemme Piani e sans d’Èuclide Firenze 1769. a I.
p. 148. Grimm. maxime angulùni illum connotas, quem
dicunt, et a cireumferentia éircyulî reculque contingente effici

velum, non eue veri nominis angulum, quin ne quantita:
tain quidam, in potissimum ostendere etudet, ut circuli cir-
cumierentiam comparu sans periflxetro Estime regularie iil’inà
scriptie. Recteur AB (Fig. 281.), quae ad [même dlicù’ius
fiolYgoni in ipplicetur, ut illud non Secet, sed cum ce coin;
oidat, nulium cette-cum hoc latere angnlui’n efficere lit, quem i
demum constituait cum latere proxime tequente DË , candeur

- h il
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autam eue rationem circumfereutise oircuii soupirasse cum
racla cum contingente, quia iateris CD cum au. 13; au.
gnlo iris non lecum eue. Et, quad aiii obiièiuit, posse ta-
men iocum inter circumferentiam circulijeetaeque film con.
tingentis pei- nous maioris oirculi in infinitum dividi, nihil
ad rem facere. Idem enim obtinere cira perimetros eimiiiuni

I poligonoi’um (F i5. 282.) bis cirçulis inscriptorum B103 . . .
BCDE . . . quorum inters Bi, BC coincidant , adeoque cum
recta JE circules in B contingente unum eundemque engainai

.IBE, vol CBE efliciant. Nempe in queque
polygoni maioris [ocum quidem inter Contingenteni DE et
perimetrum polygoni mineris interceptent pemsnsire ne divi-
derq, ipsum autem anguium IËE. non secare au! dividere.
hm si cogitare velis poiygonum laterum numero infinitdrum
msiori circule inscriptum, in ut anguille CBE infinite panas
evadat, semper tnmen mineri circule polygonum totidem ha
terum serin priera polygone sunt, inscriptum cogitai pesse,
quod habiturum si: angulum IÊE aequaiem anguio ÔBE, me:

. que. iteque talem anguium dividi a recta CB, quedsi autan
dividi non possit, non esse quantitatem, si quantitas non ait;
non esse veri nominis angulum, sed aequivoce in diaman-
Viviani praeterea iilud maxime urget, ex ipse Euclidia anguli
plani definitione (I. 18. Dell), qua dicat, anguium plenum esse
duarum iinearum in piano se tangentium , et non in directeur
intentium mutuam .inclinationem, satis appâtera, iiii aermœ
mm tantum esse de anguiis, qui a-iineis iiectis efficientur: il
hie solis enim evenire pesse, ut une aitei-i in direotum iaceat.
quoad sagaies igitur, quos Procius L. Il. ad fief. 8. iliiquô
curvilineoa au: mixtiiineos vol corniformes, sut quoe alios
effingant, prenne shperiiuam fumure fuisse Euclidia iliam

q detarminationema Accedere, quod nullibi iile est professa,
ut dicunt, theorema aliquod aut probleme de argalis indus-
medi proponst, unde cum Viets (Open Malheur. p.- 386.)
inspicari licere, fuisse corugn mentionem in libre tertio factum
ab aiie quodam adsutam. Ah codera forte etiam mutatis!
fuisse (I. Def. 8.), que primum in habuetiti anguille est
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p, matu: inclinatio dual-min "stemm in eodem plain posilanim,

(une quant in codon) puncto eibi qçcurnnt, non tamarin
directum jacent. Si qui: veto baec nagez, et (I. Def. 8.)
iEucIidoam eue pffirmet, circumferentiam amen circuli, cuiuI
diverue perçu 11mn diamque venus rectàm condngentemtv
inclinltipnem lubeant, in»: dici posas hennin nliquem ungu-
lum cum ca efficere, arque ex bis pafiter ne ex allais a-Ga-
lilneo rationîbul comequi, àngulum fllqm contactas. quem
disant, non eue veri nominis angulum au: quantitqtem. Idem
Euh, quamvis a rationibns paullo Ldiveuis dilucide explicatnm
iaistiv (nempe diverticulum illud eontingentiae, ut vocat,’non
«le angulunn, on: circulam efficere cum tangente non unicem
sed infirmas inclinations) Borellius in Euclide testicule. Ali-
.teI: panna, et, ut mihi videtur, niinns feliciter rem aggrusus
bref Tlcquotn qui affirmat, nulium’ nngulum esse (pantin-
tem, lad modum tantum quantitatis. Esse’enim. anguluxïn li-
nearum inelimtionem, inélinationem surent non inagis esse
quantitatem ac cqxvitnlem’ en: inflexionem et frictionem; Algue

in Eiile omnes Icopuios evitare pesse putat, quad (X. 1.),
que de quantiuübm tanlum Iglt, pou appiioatî posait ad

Ixion-quadrivium A: nescio, un non in alios gravîmes incidat,
du!!! tequllimem adeo au: inaequxlintem mgqlil obiudican-
du!!! esse, nec niai sensu improprio pro Iiniilitudiue ne dissi-

militudine de iis pnedicnri sensu. L ’ .
Caelerum eadem fera ac Tacqueti opiriiop fuisse iridetnir

Gregorii a St. Vincentio, qui in obere suc, Geomeu’. Quadra-
turae circuli p. 871. angulos t-am rectilineos, quam curv-os et.
mixtes ad quantitatdm nhtuin speakers, nec ipsos’cue quanti-

tnem .dixit, sed tumum àliqnid ad. quantitatem pertinent.
Nid enim 110c sumanir, putat, neceuafio iconsequi, omnes
nngulos germains a maioribus, minoribusqne’ èirculis factos
un. aequales, adeoque totum esse aeqnale parti. llano Gre-
gorii opinionem conuanincenLii Leotaudv qui in cyclome-
tria ab ipso adira cum Clavio fera in Inc ce consentiebnt,
obiectionel defenderà studuit Ayneoom. Expositio ac diluti-

uhtîo Geometr. Quadrant. Circuli Gregorii a St. Vincent. 1656.
i
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(i Longe nutom copiosigsîme, et paupiette ytfiter a; subti-

lôtçr in causa hac verlan» est À’Valliysiua, un ouin: Oran

pMcthem. Tom. Il. 1.695. p, peculiai’in est tractatul
de apside commua et nmicirquli ediçqg ante ion-q: 1656.,
cum nova, quae16.85, ei accesseur, défendons prolo, iam reg
.petitus. la nempe aure ornai; lmeîgt, ex. Euclidis, Adefinitliope
I, 8. anguliunl planum au mutuam «New ses içclinaciom
damnai; Èecmrum in plana çe tangentium , et non in digçcçng
Arqsüarum tout diiuâicandam esse. Quamvis igitur non requig
gaur, ut lineae (quad Peieurius voluoraç) produc’me se in:
vicem «accruJ id gagne requiri, ut linge, que angulutln ou:
nituupt, mutuo ergo se inclinentur. Mao, si "queue Huez;
panent-nm, me tamen inclinentur, guéa iman; fiat, quum
çircumferentia a recta aligna cpntingntur, ca; nulluui inter u
ggigulum èOpstituere. Angqum lai-gagerez iudicairi uon phi a;
ça ligatura,vconcurtexitiun; inciinntîpne, . quam soi-tiantur in

p ipso coucquus, puncrq. Deniqne verbe: un» 57:15:19,542" au,

amer, en vulgo plumantur, explicite studet. l’un:
nempe , en significaçe non liman tuntummcdp nous continua;
tu, sin duo segmenta coxlçigua eiusdeng reçue (sic euh: con-
çinuatuu peripherüni in singulis sui punais eugulum fol-mure

diceudam fuisse, quoi amen nec Euclide! necpailiun
effirmeç), Içd peg- linga; in direççung patins cas intçlligi, que

se mutug èontiuuare dici passim, ut exinde nua; une; [in
,5; quamviq admodum dubitemul au luce ulçima, vegborum

315,» Élifleiac grugée)? explicaüp, quarq Câçteg’uququ Ciayjlusl

çà I. Pef. 8, propagule-1.9:, probant), et cum usa loqueudi c091
mini pinçait, ancien rufian planque, quad William; haBet,
in cgmpaxfaça: saut, ut facile omnium gueusait) azoïquere
debout:f Hampe anguinm, quem contactuq vacant, cuni Pas
[otarie nullmn essai smïuit, quad reçu. circuhlm contingeng
ad circumfereutiam iu contactas. puucto non inclinant, mi
guipe; ipsam «inhalât; inceat, vel cum ipsa coincîdçç, inguinal

totem semicirçuli repinça esse affirma, et simul Clavio ad
ça, quae Beletario opposaient, ,ot poste; Leopaudp quoque
x°’?°!!dçç- 0min. la"? vsferrçilevaxæm, fusait:- Summë 1M

u



                                                                     

4.0 En BRIG- , . M
En! redit.- V-m- quidam. en.» nm manitnüw aimiez!
generis inter ne compilai-i page, ni angulos curfiiinooo .qt

’ niixtilineeç (ahi compo PRO directioue curvae in lame con,-

ntacunï imine; minimi- green qui-nm in hac punpto
gens) un: inca: se, (quota cum rectilineil dondon: que,
«sa viriië mais. Inn-mime and. a!!!" multipüpw Alterna
"peut. pendu, deppngtraii quem [caque macque me o gi-
fionibua a Pelomie Mg inguinal: copinent; meugle,
5151m amen; comicipcuü pro mule. recto halmjcg D4915;

picoterez ingenieso cd :otabiliendm Juana. un,
«mon unifioit» Et une vont u.qu!e,1.’.e.1.°t.aiî.w.z filmai"

,Vivimùctwmisim. quihm nome amie. mugir"? 1511m W."
couperont in libre incline: Abhandk,,qulo
.1186. , ubi p. 895-422, de 114c te. lusins diçpuqt, a; se pror-
,6!!! cum Waiiioio.con5onçiro feintent, et, Gilbprt: Geomo.
m’a mob lnnGepdu p. 122.. HS- 4d un! diiudimdm «me

juiero, nihil prenne oùperoue videur, de que-fig ouin»
unbigi posoit. Re: omnino ce fore redit. Curvoo quaocunque,
«iman arum panel oliae clic diriguntur, non dici panant
flegme arum cliquai! dirootionom, vol connuntom ergo
mm lineun , nominalisa «sa cochon cliquant: , inclination!!!
haboro. Proprio lequendo igitur non senne eue popes: de
ongulo, quem cul-n cliqua integra cum clin Guru, ou: cum
linon recta officier, sed untum de mgulo, quem clonent:
eiuo in puncte contacta! cum illio futur: calent, liquident
ocm , quam ibi habent, directionem ultoriuo preooqui pensent-
A: hnec olementorum curvac directio, ut ipsum directionîs
vocabulum indien, coincidit cum dilection roche curvam
in hoc puncto contingentia i. e. cum ipse hac recti confin-
gento. -Curva igitur, vol potins curvao oiemençum in ipse "
contactas puncto cum recta contingente, cum que in hoc
puucro coincidit, nullum maillon: efficit, e... page!!!
paca, quae ad rectam centingontem perpendicuhris en, ont",

i on: potins cucvao clementum contactas puncto proximum ethm
,ipoum ongulum manu ofliccre dicoudnm cric, oiguidem on-
guium appellaro volis indinitionem demain; influas parai cd
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mm contingentai perpendièuhrem. anue" par. tertio m.
l’mp. 16., ut in Elementie logitut, nihil pictons continu,
quad non 061m in] porto secundo contineatur, et patent iile,
five lb Euclide oit, cive, quad multi, noniinotim Rob. Silo-v
ion. parant, cl) clic quoâom odditrfuorit, egrogio enliai,
quad «in. factum videmurm’xnob antiquioribm, mm a ro-

udontierilïul nonnullia, neminotim o Giordnno de Bitonto,
Baume, 008mo, Playfqiro, Roberte anneau. "nabis for-
close ozonation opus fuorit, guet! roi, que .oiniuhc rite
ciblait ’fuetît; difficultetio hobore pot’ost, mm dia
imineriti zinnia: neluiniuo mon banc miam intacmn relia-
quote. Vol I; qubd’edlhîsternm geomottiae patinoit videbatn’i,

veldqded, in: mener maraudas ’(methemi ’thandl.’ il». 108.

qu.) oubîndo ndlluc surit; qui in oubiimioribuo quoquo Mi-
theeoôe pauibuo doctrine de enguleIoonùcmo mie intellect:
chicanaient! folios mu de puni minpfionesituenæ
du oc filicinées, I, * ” i ’ i
p, PH). ’ -i l; u.
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