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uum unanimi fere ommnium, qui res mathe-
mathicas callent, iudicio Euclidis scripta soli-
dissimum cognitionis geometricae fundamentum
posuisse credantur, atque in his elementa po-
tissimum rigorosis, quas exhibent, demonstra-
tionibus. maxime insignia sint et tironibus ac-
curatioris in his rebus doctrinae cupidis nun-
quam satis commendari possint, factum tamen
est, nescio quo fato, ut Euclidis operum atque
in his etiam Elementorum textus graecus pau- -
cissimis adhuc editionibus publici iuris factus
magno . discipulorum numero vix parabilis esset.
Itaque, quum amici nonnulli me hortarentur,
ut librorum certe sex priorum, qui ad geome-
! triam planam pertinent et maxime necessarii
esse videbantur, novam editionem pararem, et
quae ad eos illustrandos pertinent, 6x praeci-
puis, qui in Euclidem commentati sunt, scri-
i ptoribus colligerem,. timide quidem, at ob rei
utilitatem haud invitus id negotium suscepi, et
quomodo in eo versatus sim, paucis exponam.

Ante -omnia, ut textus graecus, quantum
fieri posset, emendatissime prodjret, curandum
putavi. Hoc consilio tres, quae, si recte novi,.
solae exstant, integrorum Euclidis elementorum
editiones graecae, Basileensem nempe apud
loannem Hervagium 1533. .opera Simonis Gry-
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naei publici iuris factam, deinde Oxoniensem
opera Davidis Gregorii 1703. cum versione la-
tina in vulgus emissam, denique Parisiensem,
quam cum versione latina ac gallica curavit F.
Peyrardus 1814—1818., diligenter contuli, Je-
ctiones variantes, quarum magnam copiam Pey-
rardus potissimum editioni suae subiecit, ex-
pendi, atque eam, quae maxime apta videretur,
selegi, nonnunquam etiam, at haud ita saepe,
ubi nulla ocmrreret, quae rei conveniret, con-
-jectando veriorem lectionem restituere conatus
sum. Nulli tamen coniecturae in textu Tocum
dedi, quam non ad marginem adnotarem, quo
liberum maneret lectori de ea re iudicium,
Caeterum, quamvis Peyrardus potissimum e
codice nota 190. vel a ab ipso designato, quem
e Vaticana bibliotheca Parisios delatum ipsi,
"etiam postquam redire ille ad dominum suum
_iussus erat, terere permissum fuit, et cui sume
mum ille preuum tribuit, magnam lectionum"
vanannum copiam collegent, et subinde alios
quoque codices manuscriptos excusserit, qui e
bibliotheca, gallica tum Imperiali tres et viginti
numero ipsi commissi fuerant, quos autem ple-
rumque fere ommes inter se consentire depre-
‘hendit, ‘et‘Ilonge minoris pretii esse indicat,’
quam préec:puum illum codicem a, haud tamen
operae pretium esse putavi, omnem istam far-
raginem in hanc editionem transferre. Quan-
quam enim habet ille codex a lectiones non
contemnendas, tamen longe maxima pars ista.
rum variantium nihil fere, quod ullius momenti
sit ad doctrinam Euchdeam, contmet, sed
meras vocum tralecnones V. C. 1677 éorly pro
Eorey ion, éxaréga TGy ioav yovidy égtev pro
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irev éxariga Tev lowy yovidy ; svdele yoouus
JeFCe  Pro. yoaupsy- nrrar svdeic; : 71¥0¢ -pro.
7, Toixvy pro.dga; et alia huius generis leviora,
quibus libram  oneraye et lectoris patientiam
fatigare molui. Quae enim huius generis lectio-
num . discrimina 1n alia .materia v. ¢. oratoria
aut poética notari.forte poterant, ea in mathe-
matica ouriosius expiscari otiosum fere videba-
tur. Quae autem -levissimi etiam momenti ad
rem melius intelligendam pertinere visa fuere,
ea religiose semper ad marginem wnotavi. In
seligendis autem lectionibus, quae textui insere-
rentur, circa illa, quae diximus, levioris ge-
neris, Peyrardi plerumque lectionem retinuimus,
nonnunquam tamen antiquiorem Oxoniensis et
Basileensis lectionem revocavimus; in. iis, quae
paullo .graviora videbantur, nostrum quidem judi-
cium secuti sumus, ita tamen, ut eiusmodi in locis
variam lectionem ad marginem semper indicare-
mus. Et habet sane in mathematicis ars critica.
proprias, nec in aliud scribendi genus transferen-
das regulas, aut potius liberius hic quam in
reliquis fere materiis versari potest ac debet,
quod nempe apud mathematicos res ipsa nom-
nunquam imperiose hanc illamve lectionem po-
stulat aut repudiat, nec codicum misere saepe
depravatorum auctoritatem magnopere desiderat.
uod ad versionem latinam attinet, Peye
rardus sibi eam legem scripserat, ut cum textu
Graeco exactissime, et, quantum . fieri posset,
‘etiam .circa singularum. vocum ordinem consen«_
tiret. Hanc autem regulam ita presse sequen-
dam putavit, ut vel ubi diversa utriusque lin-
guae natura id non permittere videretur, ipsum
quoque linguae genium isti legi postponendum
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putaret. ItA v, c. pro articulo Graecornm, quem
Latini non habent, plerumgme v. ipse, ipsa etec.
wsus: est. - Et negari quidem neguit, usum istius
pronontnjs :permittare nonnunquam- breviorem
paululum , enunciationem, quam si ‘quadratum,
rectangulum, : asgnlum, wectam ete. ad quae - il-
lud refertur, expresse nominare velimus; jatbas
men etiam. illud certum: est, men' solum minus
lating ista dici, verum etiain:saepins minus . di-
stincte,. quum ad -plures sensu diversas voces
idem  pronmomen referri aut:pyo #s poni: queat. .
Quamvis. igitur brevitati. etiam nos id dederi-
mus, ut .nonnunquam,. ubi. nihil interesse vis
dehatur, eadem. ratione pronomine ipse etc.
uteremur,. plerumque tamen; quo distinctius in-
telligeretur, de que. sermo sit, rem ipsam'suo

nomine dappellare,  vel etiam in. commentario

articnllum -graecum retinere maluimus. Ex ea-
dem. ratione- textum quidem graecum fideliter

semper exprimere, at non ita anxie ordinem

singularum .vocum retinere voluimus, ut a la-

tino .sermoyie prorsus alienum esset, quod effer-

retur. lia-wa ©. in prop, I. 41., cuius initium

Peyrardus ita habet : si parallelogrammum quam

triangulum basim. habeat eandem etc. nes mu-

tato ordine dicere maluimus: si parallelogram-

mum eandem basin habeat, quam triangulum.

Atque ita saepius. a Peyrardo discessimus, et

vem. aliis verbis, saepe iisdem, quae sunt in

xeysione .Gregorii, expressimus.  Notavimus

etiam, uanain propositione praecedente nitatur

quodvis enunciatum, secuti in ¢o Gregorii, Rob.

Simsoni et plerorumque geometrarum usum,

o tironum rebus maxime consulitur.

i
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In commentario propositam -nobis Ffuit, ut
nihil, ' quod illustratione egere videretur, pror-
sus intactum’ relinqueremus, ' ét potidsimas ob-
servationes doctissimorum hominum coHigere-
fnus, ita famen, ut ea tantum, quae proxime
ad rem pertinerent, aut ex quavis propositione
tequerentur, et maximum usum promitterent,
exhiberemus, séiunctis, ne m nimiamn molem
liber excresceret, iis ommibus; quae minus ne-
cessaria viderentur v. c. diversi¢ eiusdem pro-
positionis demonstrationibus, nisi concinnitate
aut alia virtute admodum se commendarent,
aliisque quae longius a scopo abducerent. Qua
in re fatemur difficile esse certum aliquem li-
niitem pounere, nec dibitamus Ffore, quibus
nimii, alios contra, ‘quibus non satis copiosi
‘fui se videamur. ‘Fontes autem, e quibus ob-
servationes adiectas hausimus, fhere praeter
Procli in libr. 1. Elementorum Commentarium
Graece satis vitiose editum simul cuin Euclide
Basil. 1533., correctins autem Latine Patavii
1560. a Francisco Barocio; Isaaci Monachi
Scholia in Euclid. Elem. Geom. sex priores li-
bros Argentor. 1579.; Pappi Collect. Mathem.
Bonon. 1660.; ex:antiquioribus potissimufn Sa-
vilii Praelectionés tresdecimi in Principium Ele-
nientorum Euclidis Oxon: 1621.; Isaaéi ‘Bartov. .
Lectiones mathematicae habitde Corftrabrigiae
1664. 1665. 1666. Lond. 1684. 1685,; ‘Wallisii
Opp.- Mathem. maxime Vol. II. Oxon. 1693.;
Saccherii Euclides ab- omni naevo' vinidicatus
Mediolani 1723. Usi 'sumus prdeterea editoni-
bus Euclidis probatissimis, et ex egregiis, quas
nonnullae earum contirient;, observationibuk eas
selegimus, quae &d rem mostram facere vide-
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rentur. Inter illas potissimum.nominandae sunt
Euclidis Megarensis Geometric. Elem.. Libri;
Campani Galli fransalpini.in eosdem commen~
tariorum libri; Theonis Alexandrini. Bartholo-
maeo Zamberto Veneto interprete in tredecim
priores commentariorum .libri; Hypsiclis Ale-
xandrini in duos posteriores, eodem Zamberto
Veneto interprete commentariorum libri Paris.
in officina Henr. Stephapi. 1516, fol.; eadem
deinde typis repetita Basil. apud Hervag. 1537.
fol.; - Orontii Finei Delphinatis in .sex priores
libros geometricor. Elementor. Euglidis: Mega-
rensis Demonstrationes Paris. 1536, fol.; Eu-
clide Megarense Philosopho, solo Introduttore
delle scientie Mathematice, . diligentemente re-
assettato et alla. integrita’ ridotto per Nicola
Tartalea Brisciano Vinegia 1543. fol.; Euclidis
Megarensis Elementa Geometrica restituta au-
ctore Francisco . Flussate Candalla Paris. 1566.
fol.; The Elements of Geometrie of.the most
ancient Philosopher Euclide of Megara transla-
ted into the Englishe tong by H. Billingsley
Citizen of London at London 1570 fol,; Eu-
clidis. Elementor. Libr. XV, una cum Scheliis
antiquis a_Federico Commandino Urbinate nuper
in -Latinum conversj, commentariisque quibus-
- dam illustrati Pisauri 1572. fol.; Euclide resti-
tuto da.Vitale Giordano. da Bitonto in- Roma
1680. fol.; Euclidis Elementor. Libr. XV. per-
spicuis demonstrationibus, accuratisque scholiis
‘illustrati . auctore Christoph. Clavio Bamberg.
Colon. 1591. fol.; Iacobi Peletarii in -Euclid.
Elem. Geometr. Demonstration. Libri sex Lugd.
1610. 4.;  Euclidis Elementor. Libr. X¥V. bre-
viter demonsirati opera. Is. Bagroy. Cantabrig.
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1655.- 8.; Euclides restitatus, sive prisca Geo-
metriae Elementa brevius et facilius contexta
ab Io. Alphonso Borellio Pisis 16538. 4.; Les
quinze Livres.des Elem. Geometr. d’Euclide tra-
duits et comment. par D. Henrion. Paris. 1677.
8.; Euclidis Elementor. sex libri priores de-
monstrati ab Henr. Coétsio. Lugd. Batavor. 1692.
12.; The English Euclide being the Arst six
Elements of Geometry translated out of the.
Greek with Annotations and usefull Supple-
ments by Edmund Scarburgh. Oxford. 1705.
fol.; Andreae Tacquet. Elementa Euclidea Geo-
metriae etc. plurimis Corollariis, Notis etc. il-
lustrata a Guilielmo Whiston, Romae 174S. §.;
Euclidis Elementor. Libri priores sex item un-
decimus et duodecimus ex Versione Latina Fe-
derici Commandini, sublatis iis, quibus olim -
Libri hi a Theone aliisve vitiati sunt, et qui-
busdam Euclidis Demonstrationibus restitutis a
Robert, Simson. Glasguae 1756. 4.; Elementi
piani e solidi d’Euclide da lacopo Maria Car-
lieri in Firenze 1769. 8.3 Elementor. . Euclidis
Libri XV. ad Graeci contextus fidem recensiti
etc. (a Georg. Frid. Boermann.) Lips. 1769. 8,;
An Examination of the first six Books of Eu-
clids Elements by William Austin Oxford. 1781,
8.; Elements of Geometry containing the first
six Books of Euclid by Ioh. Playfair Edinburgh
1795. 8.; The Elements of Euclid. etc. by Ro-
bert Simson London 1804. 8. Praetereo alias
~ nonnullas editiones ab Ambrosio Rhodio, Georg.
Fournier. aliisque factas, pariter ac vernaculas,
quae in omnium manibus versantur, a Lorenzio,
Hauffioque curatas. Addi debet Matthias Aus-
zug aus Rob. Simsons Latein. und Engl. Ueber-

~



xn

setzimg der ‘ersten 6 Biicher und des 11. und
19. der Elemente des Euklides, Magdeh 1799, 8.
et, qui saepe Euclidem ‘respiciunt, Thom.
Simpson, ‘in Elements of Geometry Lond. 1800.
8,5 van Swinden Anfangsgriinde der Melskunde
iibers. von Gaab, Iena 1797. 8.; Gilbert die Geo-
metrie nach le Gendre, Simpson, van Swinden,
Gregorius a St. Vincentio und den Alten L Th.
1798. 8.

Alios praeterea infra nommablmus, maxime,
qui circa singularem aliqgnam ad Elementa per-
tinentem_ doctrinam laborarunt; vid. v. gr. Ex-
cursum de Theoremate Pythagoraeo, de Pa1 al-
lebarum Theoria etc.” '

Maximam autem commendationem edxuonem
hanc ‘habituram esse confido ab iis, quae opera
et benevolentia viri de Mathesi dudum meri-
tissimi atqne mei olim praeceptoris maxime
volendi, Christoph. ‘Frider. de Pfleiderer., . Pro-
fessoris Tubingensis, ei accessere ornamenta. Is
nempe non solum consilio suo me adiuvare, su-
pellectilem litterariam,.quam potissimum in hoc
studiorum genere possidet amphssxmam et ex-
qmsxhss:mam liberalissime mihi impertire eius-
que usum concedere, vernm etiam doctissimas
\dlssertatlones, quas in varios Euclidis libros cone
scrlpslt, nominatim Scholia in Libr. IJ. Ele. -
mentor. Euclid. P. I. . IL Tubing. 1797,
1798. 1799.; Expositio ét Dilucidatio Libri V.
Element. Euclld P. 1. Tubing. 1782., cui ac-
cedit Dissertatio inserta Promtuario Mathema-
tico Hindenburg: Fascicul. 7.. et '8, p. 257. sqq.
<t 440, sgq.; Scholia in Libr. VI. Element,
Euclidis P. 1 1. III. IV. Tub. 1800. 1801.
1802.° 1805,; Dissertatié I. II. de Dimensione
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Circuli * Tubing. 178%. 1790., excerpendas et
hic " denizo cum hominibus doctis communican-
das permisit; quin etiam continuationem Scho-
Lioruin in libr. VI Elementorum, quam peni-
tus elaboratam mondum typis exprimere potuit,
mecum: communitare, et eius quoque liberum
usum toncedere dignatus est, praeterea chsers
vationes etiam et varia passim in reliquos
Euclidis libros notamina inspicienda nostris-
que usibus adhibenda dedit, et omnem hunc
laborem tanto studio. adiuvit, ut, quidqoid .ex
ea ad solidioris geometriae studiosos redunda.
turum esse speramus utilitatis, illi nobiscum
huic potissimum viro acceptum referre debeant *).
Gratus etiam fateor, multum me debere ami.
citiae viri in rebus mathematicis versatissifi,
Carol. Frider. Hauber, Professoris .Schontha-
liensis, qui collectam a se historiam tentami.
num circa theoriam parallelarum imecum com-
municare, eiusque usum concedere, et permit-
tere etiam voluit, ut, quae ipse docuerdt in
Dissertatione publica . Tubingae - 1793. habita,
ywPropositionuin de rationibus inter se diversis de-
monstrationes* hic detiuo lectori offerrentur. His
opibus instructo pauca erant, ubi meas quales-
cunque ohservationes addere possem, et id po-
tius curandum videbatur, ne nimia copia lectori
taedinm crearetur. Ut vero omni, qua par est,
diligentia opus typis exprimeretur, humanissime
ac benevolentissime curandum suscepit vir doctis-
simus mihique amicissimus, G. A. Diesterweg, de

v

*) Ex quo haec scripseram, placide obiit v. Kal. Octobr.
1821. vir morum probitate pariter atque eximia eruditione
insignis, cuins memoriam, qui eum norunt, omnes religiose
colere aunquam desistent.
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Mathesi,” quam Bonnae publice profitetur, due
dum meritissimus. Illnd praeterea rogamus le-
ctores, ut si qua forte utilis adhuc visa obsers
vatio nos effugerit, aut aliud quid minus pers
fectum esse videatur, atque huic operi et Eu-
clidis manibus conveniat, id homini secholastico
plurimis laboribus distente, qui non nisi subse-
civas horas in hunc librum impendere poterat,
aequi iudices ignoscere velint. In animo qui-
dem fuit, reliquos etiam Elementorum libros,
aut certe XL ac XII subiungere, at per mue
tatas muneris mei rationes, novis subinde ac¢-
cedentibus negotiis, facere id non licuit. Scripsi
Swattgardiae d. 5. Aug. 1820. i

I. G. Camerer Gymnasii Professot.

-

Quum jam conscriptde essent hae quales-
cunque in sex primos elementorum libros ob-
servationes, -in lucem prodiit Chrestomathia
Geometrica edita a viro dbctissimo, quem modo
nominavimus, Haubero. In qua quum praeter
alia propositiones 1—26. libri I. e Proclo, Sa-
vilio, PHleidereri schedis mscptis iisdem, quibus
et nos usi sumus, et ipsius Hauberi observa-
tionibus copiosissime et longe uberius, quam
nostrae rationes patiebantur, illustratae sint,
multa tamen etiam ex hoc libro doctissimo ex-
cerpere, et in nostrum usum convertere adhuc

licuit. :
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De FEuclide " Geonictra notitia historica
collecta Apotiss'im'nm e Proclo, Savilio, Fabricio,
' Scheibelio,

Euclidem Geometram' haud raro, quod etiam
pnmae operum- ejus "editiones, quas supra iam
notavimus, probant, eundem esse crediderunt,
atque Euclidem illum ' Socraticum’, Megaris
natum , cuins vitam  descripsit L‘aertius 1i-
bro secundo, et iisdem fere verbis Suidas v.
EvsAeidne. De Megarensi isto "Euclide ita
habet : Diogenes' Laertius L. II Segm. 106.
Ezmlen?rys o Ms/d()wv TGV 7EOS Iaz?yw,
n TsAeog xar éviovg, — Hgos TOUTOY ¢7]6w
0 E(),uo&ogog aqzmwﬁm Hlm-awa xol wvg
Aoerovg gpd.o60¢ov, [(ere Tty ToU Ea)x()aroug
redsveny x.1.A. "Ad eundem etiam pertinent illa
, Tauri p}ulosophl apud Gellium Noct. " Att. L.
VL c. 10. .,,Decreto, ‘inquit, suo Athenienses
caverant, ut, qui Megaris civis esset, si intu-
lisse Athenas pedem prehensus esset, ut ea res
ei homini capitalis esset. Tanto Athenienses,
inquit; odio Hagrabant fnitimorum hominum
" Megarerisium. Tum Euclides, qui indidem
Megans erat;  cum advesperasceret Athenas
ad Socratem commeabat* etc.” Atque huiys’
psms decreti meminisse videtur- Thucydldes
Histor: L. I. ¢. 139. sqq. ubi inter potissimas
causas’ belli Peloponnesiaci hanc quoque fuisse
refert. Itaque praeter reliqua v. c. morum’ di.
‘versitatem ipsa temporum ratio vetat Euclidem
‘Geometram pro eodem sumere cum’ Socratico
illo “aut Megarensx Euclide. Proclus enim libr.
II. Commentar. in libr. ‘I Elementor. refert:
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Lwrluﬁr,g o ra orocysia avvayayaw VEWTEQOS
pév éore vav nepd 'larwver, e quibus nominat
mpxime Eudoxum et Theaetetum, ﬁpwﬂvrspog
3¢ b()arqaz%vovg xod Apxa,w] ovg, quin, ut
rem exactins deﬁnnet, addit : ysyove gé otrrog
o avnp &xi sov mpwsov Ilrosuaiov, et motam
illam historiam affert de Ptolomaeo compendio-
siorem ad geometrmm vmm desiderante, quau
haud dari ‘regiam ( wuny eivar Sooiixny arpamov
#nl yewpsrpiev — ut Savilius habet — nam in
_editione Procli graeca p. 20. verba truncata ha-
hent tantum lltole,umo, ry()aro xwore .QUFOV,
o vic fore mepi ytwusrpiav, in editione Jatina
plenius p. 39. verba conservata sunt) Euclides
responderit. Unde, quum ab initio belli Pelo-
ponnesiaci ad initium regni Ptolemaeorum in
Aegypto plus quam centum anni effluxerint,
nequit profecto noster Euclides idem esse cum
‘Megarensj illp, qui noctu ad Socratem ventitare
solebat. Hmc etiam patet, errorem aliquem
inesse illi Valerii Maximi loco libr. VIHI. c.
12. 1., ubi narrat, Platonem conductores sacrae
arae (quam nempe quum cubicae ﬁgurae eBset,

Philopono referente Delii duplicare iussi erant) -

de modo et forma eius secum sermonem con-
- Ferre conatos ad Euclidem Geometram ire ‘us-
sisse. Quae relatio eo etiam nqmine erroris
convincitur, quod ipsum quidem Platonem de
cubo duplicando laborasse constat, de Euclide
autem nihil tjle narratur. Atque ita quidem
novimus, (uis Euchdes non fuent, quis auterp

- ille fuent, qua patria ortus, haud liquet. Savi~ .

lius ait, ex media certe Graecia natum existima,
qui tam presse, tam accurato verborum delectu
scripserit, ut ab eius formulis phrasibnsque

R e ™ e W -



XvIt

nemo. -posterorum €t in mathematicis excellene
tiym virorym unquan vel latum unguern diss
cessisse videatur., Dg aliorum opinionibus, qui
vel Alexandrinum, vel Tyrium, vel Siculum e
civitate Gela oriundum eum esse, at nullis pro-
babilibus argumentis volunt, videatur Fabric. Bis
blioth. Graega cyrante Harless.. Vol. ‘I p. 44.
et in Not. a. p. 46. Id autem ex Proclo L. II.
p- 19. Edit. Graec. et p. 38. Edit. Latin. scimus,
Horunisse eum tempore Prolemaei Lagi, quo
regnante Alexandrisae primus omnium celes
brem illam scholam mathematicam aperuisse di=
citur, e qua postea tot tantique nominis geos
metrae prodierunt. , Moribus eum, Pappus in
prooemio in libr. VII. Collect: Mathem. p. 251,
ait, Fuisse mitissimis, benignum erga omnes,
praesertim eos, qui mathematicas disciplinas ali-
qua ex, parte augere et amplificare possent, ut
par est, mon contentiosum (FPOGXQOVGTLHOV)y
sed accuratum, non arrogantem. Inter scripta,

ae Euclidi tribuuntur, maximam famam ob-
tinuerunt libri tredecim Elementorum, quibus
plerumque subiuncti sunt duo, qui Hypsicli
Alexandrino vulgo tribuuntur de quinqie cors
poribus regularibus libri. -~ Antequam de iis dis«
serat, Proclus p. 19., Edit. Graec. aut apud Ba-
rocium 1 IL c. 4. nominat eos, qui ante Eue
‘clidem vel generatim de Geornetrja bene meriti
sunt, vel etiam scriptis elementis inclaruerunt,
quos hic quoque referre liceat, nempé Thales
tem, Ameristumn Stesichori poétae fratrem, Py=
thagoram, Anaxagoram  Clazomenium, Oeno-
piden Chium, Hippocratem Chium, qui lunulae-
quadratwam invenerit, et primus eiimenta__ con-

~ s
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scripserit, Theodorum - Cyrenaeurn, Platonert;
et qui eodem fere tempore vixerit, Leodamatie
tem Thasium,, Architam- Tarentinum, et Theae«
tetum Atheniensem. Leodamante porro’ iunio-
rem fuisse ait Neoclidem, huiusqae discipnlum
Leonem, qui etiam 'elementa composnerit; et
diligentior sit copia et usa eorum, quae doe
cuerit, atque ad problemata determinastionem
quoque adiecerit. Leone paullo iuniorem fuisse
Eudoxum Cnidium’, Amiclam Heracleensem ,
Platonis amicum, qui theorematum generalio-
Tum numerum auxerit, et praeter alia sectionum
quoque (conicarum, ut videtur) doctrinam a
Platone inchoatam, adhibita in ea quoque ana-
- lysi, uberiorem reddiderit, Menaechmum, Eus
doxi discipulum, pariter eum Platone versatum,
eiusque fratrem Dinostratum, qui omnen gede
metriam ad maiorem perfectionis gradum eve-
xerint.  Theudium porro Magnesinm elementd
conscripsisse, et multas propositiones particu-
lares magis universales reddidisse, Cyzicinum
etiam Atheniensem eodem tempore viguisse, et
hos quidem familiaritate coniunctos in Academia
vixisse, et varia alterum alteri problemata pro-
posuisse. Hermotimum deinde Colophonium,
quae ab Eudoxo et Theaeteto prius edita fue-
rint, auxisse, et multa eorum, quae in ele-
mentis sint, (rov orocysimv moAde) invenisse,
Philippum denique Metaeum (aut, ut est in Ed.
Latin. Mendaeum) Platonis discipulum ab eo ad
Mathesin adductum fuisse. Addit deinde, his
non multo inniorem esse Euclidem, qui ele-
"menta collegerit, et multa eorum in ordinem
redegerit, quae -ab Eudoxo,- multa perfecerit,
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quae & Theaeteto reperta fuerint. Hinc vulgoe
Euclides Proclo aliisque 0 ocrogyetwryg audit.
Haud pauca etiam eorum; quae ab antiquioribus
geoinetris leviori calamo perstricta vel pinguius
demonstrata fuerint, ab eo firmissimis et omni
obiectione maioribus  deinonstrationibus Ffulcita
fuisse. Atque hunc ipsum summum in demon:
strando rigorem, licidumque per omnia ordi-
nem, a¢ pruderiterni eorum; quae ad rem facere
videbantur, selectumi semper in Euclide admi-
rati sunt viri rerum mathematicarum peritissimi.
Notum est, Newtonum, virum divinum, do-«
lnisse, quod Cartesii aliorumqueé, qui calculo
tantum dlgebraico uti sueverunt, scriptis se
totum dederit, antequam Euclidis doctrina satis
innutritus fuisset: Et La Grangius, Peyrardo
referente, dictitare solebat, geometriae studios
sum; qui non ex Euclidis Elementis geometriam
hauriat, perinde facere, ac-qui grdeca et latina -
ex recentlorum scriptis addiscere velit.

 Disputatum autem est, an omnia; quae hos
die Klementorum nomine’ habemus, sint ad Eu-:
clidem auctorem referenda. Nec¢ vero illud
quaeritur, an ommia, qude i1n Elementis repe- -
riuntur, ab Euclide pronum inventa sint. Hoc -
enim aliter se’ habere, et multa a geometris
Euclidis ‘aeve superiotibus, & Thalete, Pythas
gora; Eudoxo, Theaeteto;  aliliqué, quos ex
Proclo wnominavimgus; profecta esse; non est
dubium. EBa; quae &b antiguioribus illis in-
ventd eramt, in perfecttm ordinem redegisse;
lacunas expleviss¢; solidas ubique detnonstra-
tiones ddiecisse putandué est Euclides, atque ita
satis mvagna . ipsi restat gloria. Verum enim



XX

vero fuere, qui mnec hanc landem el integrami
relinquere vellent; alii contra, Euclidis famae
timentes, si qua in Elementis manca videantur,
quidquid minus forte perfectum deprehendunt,

ab alio, nescio quo, adiecta aut mutilata esse :
prenuntiant. Atque eos quidem iure ridet Sa- -

vilius, qui propositiones Elementorum tribuunt

Euclidi, demonstrationes Theoni, :qui duobus :

fere seculis post Proclum vixit. Quasi vero,

ait, ullus unquam artifex suas edi voluerit con- .

clusiones, nullis adiectis probationibus, quod
nec philosophorum quisquam, nec medicorum,
nedum mathematicorum fecit unquam. Neque

autem, eodem iudice, verior est Petri Rami

sententia, qui (Scholia Mathematicorum Libr.

1. p.. 37.), tam propositiones quam demon- -

strationes Euclidi abiudicat, universa, quae Eu-

clidi vulgo- tribuuntur, elementa geometrica

Theoni attribuens, contra commune omnis an- .
tiquitatis testimonium. Agnoscit tamen Ramus
aliqua sive Hippocraticae, sive Euclideae geo- .
metriae vestigia in Theone. Decepti fuisse, qui -

ita judicant, videntur titulo, quemn nonnullae

Elementorum editiones v. c. Basileensis prae se .

ferunt: éx 76y @iwvo: ovvoveeov, ex Theonis

Colloquils, sive Congressibus, Observat autem

Savilius, huius tituli in neutro eorum codicum,

qui penes ipsum erant, ullum reperiri vesti-

glum, nec a Gregorii aut Peyrardo quidquam
de eo memoratur. Antiquissima autem Zam-
. herti versio in fronte semper habet: ex Theone
graeco commentatore, interprete Bartholomaeo
Zamberto. Et ipse etiam Savilius refert, in
uno suorum codicum ad oram marginis adscripta
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ase ad decimim tertium librum  haec verba:

Ezz’xht'&]g 0 Ta orogytic. cuvatrooicas ; Ly snt
xoovoss “AAsEcrdgov vor Maxedovos. Obav 08
o owrralas avra éxd.Osodoctov roi Pecdéwz,
ut itaque collectio elementorum Euclidi, ordi-
natio et dispositio Theoni tribui videatur. Ad-
dit autem: ,magna certe Theonis laus, si in-
ordinata et incomposita in ordinem redegit!
Sed, ne huic incerto scholiastae fidem adiun-

‘gamus, obstat, ut dixi, Procli et amtiquiorum

omnitn auctoritas, obstat miirabilis et concimma
propositionum. series, ex quibus unam loco suo
si eximas, tota corruat compages et structura
necesse est.“ - Rectins itaque loann, Buteo (de
quadratura circuli libri. duo, quibus adiectus est
annotationum liber in errores Campani, Zam-:
berti etc. Lugd. 1559. p. 209.) eas, quae in
exemplaribus graecis sunt, demonstrationes Eu-
clidis esse censet, non Theonis, ita tamen, ut
nec ipse meget, aliquid subinde in demonstra-
tionibus de suo additum fuisse a Theone. Nec
multum  ab eo discedunt Commandinns et Sa-
vilius. = Commandinus quidem in prolegomenis
in Elementa Euclidis ‘verba illa: éx zov Otwroz
ouvvovoeeay ita intelligi posse putat, ut dicamus,
Theonem conscripsisse quidem commentarios in
Elementa, sed illos temporum iniuria periisse,
quemadmodum et quae in eademn Pappus Ale-
xandrinus scripserat, conservato tamen titulo,
qui postea ipsi Euclidi negligenter adiectus sit.
Postea autem in eam sententiam concedit, Eu-
cidem quidem demonstiationibus suas proposi-
tiones stabilivisse, quod vel ex Procli testimo-
nio ad I, 10. pateat, at Theonem excellentis

.

}
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ingenit virum Euclidis .demonstrationes fusius
pleniusque explicatas in lucem protulisse, quod
apud Proclum observari possit. Esse igitur de-
monstratignes quidem Euclidis, at eo. modo con-
scriptas, quo olim Theon. Euclidem - secutus
eas suis discipulis explicaverit. Savilius -autem
non s moveri. ait illo ovvovsewy titulo in vul-
gatis, neque scholio illo manuscripto incerti
auctoris in suo codice, magis vero auctoritate
ipsius ‘Theonis in Commentar. in Almagest. p.
90. (vide infra ad VI. 33.) . Ex eo nempe loca
apparere ' novam Elementorum editionem (&~
dogev) adornasse Theonem, in qua nounnulla ab
ipso adieéta’ sint.  Quae itaque ibi de sectoribus
dicantur, una cuin demonstratione a verbis inde :
Aéy@ Gre i usque ad -finem, Theonis esse
videri. Idemque ludicium ferendum se existi«
mare de multis in decimo libro lemmatiis et
fortasse propesitionibus nonnullis. * Alexandrum
certe Aphrodiseum aliquot ante Theonem secu~
lis eam,: quae quinta est decimi in nostris li-
bris, citare pro guarta p. 857. commentariorum
in -priora Aristotelis, ut necesse sit aliquam ex
praecedeutibus, quartam sine dubia, qua - sing
magno . incommodo sane carere potulssexaus,

eius tempore ab Elementorum libro abfuisse,- ;

vel saltim cum tertia coaluisse. Et quidem ul-
timam decuni non dubitare se assumentum esse
vel Theonis, vel alterius potius antiquioris ali-
cuius (apnd Alexandrum enim exstare: iisdem
prope verbis), sed nonita perspicaci ingenio,

utpote alieno loco positam, nullam. cum.prae-

_ cedentibus continuationem habentem, ut -sit a.
doctissimo Petro Montaureo regtissime. aninad-

14
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versum. Ex his- eminibus. se concludere, . sibi
videri ,. Theonis fuisse partes in:Euclide paucise
sinis quidem in locisiinterpolando, explicando,
augendo; ultra has nullas. . Atqué in eandem
sententiam plurimi- deibde,, hon: quidem ilh Eu-.
clidis abtrectatores, sed amici potius .ac patromi
lubentes = ahierunt ,:.e- quibus - potissimum: nomi-
pandus est Rob. Simson. ita tamen, ut ad Theo-’
nem non tam gloria. inde, .quam potius vitupe-
rium redundet, quod nempe, ut Rob. Simson.
in praéfatione .suae Elementorum editionis  ait,
ille, aut guicunque editor fuerit graeci textus,
quem mmc habemus, multo plura, ac Savilius
aliique viri .docti existiment, et quidem in pe-.
ius mutaverit, -addendo: scilicet, demendo, aut.
sua miscendo, praesertim in libro.quinto et
undecimo, quos iste editor mon leviter vitiaves
rit, e. g. substituendo breviorem at- paralogi-
sticam  vice legitimae demonstrationis prop. V.
18., et ex hoc libro auferendo inter alia bo-:
nam - Euchidis aut Eudoxi rationis* compositae
definitionem, cuius loco. posuerit quintam sc.:
libri ¥L, qua neque Euclides, neque Archime.-
des, Apollonius aut ullus ante Theonem geo-
metra usus fuerit, cuiusque apud illos' nullum
vest:iginm inveniatur. Plura praeterea alia im L. _
XI.  depravata esse monet. Ab. his igitur nae-
vis praecipuos Elementorum libros vindicare se
tentasse, tollendo falsa minimeque aecurata,
quae pro veris 6t genuinis accuratissimi geome-s
trae scriptis supposuerint imperiti editores, .et:
Euclidi- restituendo, a Theone aliisve ab 0.
surrepta, quae per multa. secula hactenus se--
pulta jacuerint. Quidquid sit, ne:forte. iniusti-
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simus erga Theonem, ad quem forte non' so-
lum ista culpa pertinet, sufficiet dicere, textum-
graecam variis locis non' ita'ad nos pervenisse,
ut ex manu aocuratissimi-geothetrae enm pro-
fectum esse credendum sit, - plurima quidem in
6o perfectissimae demonstrationis exempla esse,
at haud pauca tamen temporis iniuria, aot edi-
torum male sedulorum vitio mutilata aut luxata-
videri, quibus quamvis caute et circumspecte:
medelam afferre aporteat. Quod unltimum sco-
pum Elementorum attinet, Proelus L. II. ¢ 4
sub finem asserit, Euclidem utpote Platonicae.
scholae amicum fgurarum, quas vocant, Plato~
nicarum, vel quinque corporum regularinm gon-
stitutionem potissimum in: animo habuisse. '

- Caeterum Euclidi alia: adhuc. scripta tribu«
untur, e quibus geometrici argumenti sunt- ea,
quorum Pappus meminit. Collect.. Mathem. L-
VII. Datae (dedopéva) nempe  ac - Porismata
(Ifogiopceree). Et Data quidem ad nostram ae<
tatem pervenerunt. Porismmata autem, quae
temporis iniuria periere, post' varia aliorum
minus prospera conamina Rob. Simson. denigue
felicissime restituere inchoavit, atque edita illa
sunt in Robert, Simson. Oper. reliqu: Glasguae.
1776. 4. p. 315—594. Proclus ei tribuit 1. I,
o. 9. adhuo librum de¢ Divisionibus- (Ilspi Aeae~
géoean), quem eundem esse nommulli putant,-

em Mahometi Bagdedine adscriptum I. Dee-
ex. arabico latinum fecit, et Feder. Commane.
dinus. Pisauris 1570. edidit, posteaque: Gregorii
quoque operibus Euclidis adiunxit. - Saviliua’
tamen an is liber Euclidis sit, dubitat. Prae-’
terea illi- adhuc a quibusdam Introductia har-
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wonica (Biveywyn ‘Aouovixn) et Sectio €ano-
uis: (Keroroprn Kevovog), et Phaenomena (Doces
vousver) vid. Papp. in Prooem. ad Libr. 6,

- Collect.. ‘Mathem. - et Philopon. ad secundum

Physicorum, -porro .Optica et. Catroptica (’O-
srnc ok Keronwrgexa) vid. :Procl.. Lib. IL c.
5 et a nonnulis:adhuc Fragmentum. De Leyi et
Porideroso tribuuntur, quae omnmia adhuc ha-
bentur, at haud ita magni pretii sunt. Denique
Pappus adhuc memorat L. VII. Locorum ad
superficiem (Towev mpos Exspavsiay) libros
duos, qui periere pariter ac Fallaciarun liber
(To Zvyypaupe Psvdagiov), quem, Proclo re-
ferente; scripsisse, et in quo falsarum argumen-
tationum fontes ac genera descripsisse videtur.

Sed redeamus ad Elementa. Horum plures
exstant codices rhsgpti. Simon  Grynaeus duo-
bus se in iis- edendis usum esse codicibus dicit,
qorum alternm Lazarus Bayfins Venetiis, ale

- terum JIoannes Ruellius amicis suis suppedita-

rit.  Savilius - pariter de duobus, qui penes
ipsam sint, codicibus loquitur p. 11. - At neu-
ter suos codices: accuratius descripsit. . Gregorii
nihil prorsus de codicibus mscptis, quorum
lectionern tamen passim in margine citat, in
pracfatione habet. Peyrardum supra iam dixi-

-mus, usum fuisse codicibus mscptis quam plu---

rimis, e quibus summam laudem tribuit: codici
190 vel a designato, qui tum e bibliotheca
Vaticana Parisios delatus, postea reram come
mutatione in Gallia facta, redire quidem Ro-
mam jussus est, ea tamen conditione, ut Pey-
rardo eum,’ dum suam editionem ad finem per-
duxisset, retimere . liberum relingueretar. - Ad
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huiug Libri mamuscripti, (quem exeunte sécule
nono exaratum putat) fidem plerumque textums
Peyrardus conformavit, aut certe in quo diw
screpet ille liber a sua editione sub fmem cu-
iusque tomi indicavit, ita, ut quidem 1pse ait,
ut harum . lectionum .variantium ope possit quis,
si velit, habere mscpti 190.. exemplar. huic
plane congruum.  Reliquos codices mseptas,
quos viginti tres e bibliotheca tum Imperiali
conferre ipsi licuit, e quihus autem 10, Datd
tantum continent, quum ad secula multo. re-
recentiora refern‘ debere, et yuamn plurlmum.
inter se convenire videret, initio quidem ope-
ris-saepius, postea autem haud ita multum com=

parasse videtur, duos, codices nempe. 2373, -
2762. non inter eos refert, quos comparave-
rit. Praeter hos libros mscptos commemoran-.
tur plures alii in variis bibliothecis obvii. apud
Fabricium Biblioth. Graec. curante Harless. Vol
IV. p. 48 sqq.

Benatm litteris pnma operum EUChdl.S no-
titia ab Arabibus ad nos transivit, -Illi .enim,
rerum mathematicarum inprimis studiosi eius
Elementa in arabicum sermonem plus semel,. ut
videtur, transtulerunt, et ex una harum arabi-
carum interpretationum denuo latine ea ver-
tisse Campanus. vulgo dicitur. Fuisse autem.
plures a.se diversas arabicas editiones, - quae’
saepius ab exemplaribus graecis magis minus
discederent, inde -maxime patet, quod hudle—
que plures una” a se invicem diversae passim
citentur. Ita v. gr. in Bibliotheca ‘Bodleiana
Euclidis Elementorum : exstant :libri XIII. prio-
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res arabicae - per Isaac.- Ibn -Homein ex recen«
sione Thebit Ibn Korae v. Fabric. - Biblkioth.
Graec. Tom. IV. .p. 51, Ibidem p. 31. in Bibl.
Bodleiana citantur Euclidis Data arabice’ per

'Zin ‘Eddin Abhari, et Elementor. libri XV. ex
" versione Adelardi de arabico, uma cum  com.

mente .magistri Campani, Nevariensis. Et p.
52. in bibliotheca Collegii Universitat. Oxon.:
Euclides de .arte: geometrica ex avabica lingua
in latinam tramslatus -per Adelardum Bathonien-
sem. Eadem. pagima. occurrit Euclides arabice
per' Shemseddin - Mahommed Almuzi, - ibidems
que alii in - Bibliotheca Leidensi et Escurialensi
of. ibid, ps 76. Notissima apud nos est ea,
quae Arabi Nassireddine tribuitur, et Romae
impressa fuit 1594. De hac editione videatur
Kaestners Gesch. der Mathem.. I B. p. 367,
sqq- et de  Schnurrer, Biblioth. .Arab. p. 438,
%qq- Savilius p.-143. a Baptista: Raimondo: hanc.
editionem factam esse refert. . Ex. praefatione
illius, quam habet de Schnurrer.; pasere vide-
fur, non Persionem arabicam, sed; comnenta-
rium versioni intextum esse Nassireddini opus..
Caeterum plemius. nomen huius Arabis aiung
esse Khevageh Nassireddin, Mohammed Ben
Hausan, aut Bem Mohammed Al Tush, 1. e,
ostum ex urbe Tus provinciae Chorasan, et
foruisse seculo nostrae aerae::decimo tertio.
€. adhuc Clement, Biblioth, curiense Tom.
VI p. 158.. Herbelot Biblioth. Orient. p. 40.
¢t p, 665. Abulfed. Annal, Tom. V. p..36.
31." Casiri, Bibl. Hisp. Arab. Escur. T. L p.
187, et Kaestner. L. c. p,i 373, Haec ipsa aus
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tem arabica versio cum ea, quam Carhpanum
ex arabico fecisse valgo dicunt, ncn conseatit,
saltim in pluribus loocis, ut observat Peyrardus
in Praefat. Tom. I ubi versionem Campani
prop. L. 7. et eiusdem propositionis versionem
gallicam ex arabico Nassireddini factam. exhi-
bet. Pariter in prop. I. 2. Nassireddinus va-
rios, qui ohtinere possunt, casus separatim ha-
bet, Campanus cum graeco consentit. -Eodem
modo circa parallelas Nassireddinus, ut. infra
videbimus, in commentario propositioni ad-
iuncto propriam sibi demonstrationem - habet,
Campanus. eam tantum, quae in graecis exems
plaribus habetur. In theorematis etiam Pytha-
goraei demonstratione additae sunt in Nassired-
dini editione aliae a situ quadratorum -ex ca-
thetis variato petitae, ut vel e figuris adiectis
patet. Pariter etian differunt inter se iin do-
ctrina de rationibus compositis Campanus, qui
definitionem, quae vulgo est VI .5. non habet,
et Nassireddinus, qui habet aliquam a vulgari
illa haud multom discedentem (vid. Pfleiderer.
Schol. in VI. Elem. Euclid. P. IV. p. 13.) Cae-
terum, quae primum typis expressa fuit Ele-
mentorum Euclidis editio latina, opera' Eber-
hardi Radtolti Venet. 1482. fol. cuius. deserie
ptionem dedit Kaestner. Lips. 1750. 4. conti-
net eam, . quam vulgo a Campano ex arabicd
factam esse dicunt, versionem latinamn. - 'Schei«.
belius tamen (Zwey mathem.. Abhandl. Breslau
1807. p. 19.) refert, in suo exemplari-editios
nis -huius rarissimae, manu editioni, ut pateat,
cooeva, in margine notatum esse jliber Ele.
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mentorum translatus ab Adhelardo Rothhates
mensi ex ydiomate arabico in latinum sub
Commento Campani Novarensis, ut itaque. Cam-
panus commentarium tantum in persionem Adhes
lardi scripsisse videatur. Consentire cum hac
opinione videntwr ea, ¢uae supra e Fabricii
Bibliothec. Graec. de versionibus arabicis, vel -
ex arabico factis attulimus, ubi pariter de Abe-
lardo illo sermo est. E graeco textu autem
primum latine versa prodiere Euclidis opera,
edita a Barth. Zamberto Venet. 1505. fol.  (Li-
bri XIV. Elementorum latinam interpretationem

a Georg. Valla factam ad 1498. habet Scheibel.
Einleit. zur mathem. Biicherkenntn. 1. St. p. 2.)
Ab hoc inde tempore saepius, ut et supra di-
ximus, et quidem junctim primum 1516., non-
nunquam etiam separatim, prodiit utraque Ele-
mentorum versip, Campani (ita eam vocare li-
ceat) et Zamberti, quae saepins haud leviter ime
ter se differunt. Quam plurimas operum Eu.
clidis et Elementorum potissimum. editiones me-
morat Scheibel. 1. c. I. St. p. 1. sqy. 5. St. p.
473. sqq. et p. 521. sqq. 9. St. p. 264. In-
signem inter antiquiores locum habent editiones
Feder. Commandini et Christoph. Clavii, qua-
rum utraque etiam scholiis et commentariis il-
lustrata ac saepius prelo repetita fuit, inter re-
centiores potissinum Rob. Simsonis editiones
latina et anglica memorandae sunt.. Reliquas
omnes, quae nobis innotuerunt, aut apud alios
memorantur, hic percensere longum et ab hoo
loco alienum videtur. Praecipuas earum jam
supra mominavimus. De reliquis praeter Schei-
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belium 1. c. ‘vide in Bossii Dissertat., qua con=
tenta Elementorum enunciat et simul de variis
editionibus post Fabricium nonnulla disserit
Lips. 1757. 4. et potissimum ipsum Fabricium
Biblioth. Graec. ed. Harles. Vul. IV. p. 53. sqq.
In bibliothecis, ut ibidem memoratur, extat
hebraica adeo Elementorum versio.
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DETFIN, L
Omnis, quae a ratione suscipitur de aliqua re institutio,
debec a definitione proficiséi, ut intelligatur, quid sit id, “de

quo disputetur. - Cicide Offic: 1. 2.

Primam L. I. definitionem dudum fuere, quiieprehenderent,

quod qnid punctum non sit, dicat potius, quam quid sit. Vid. -

Paami Schol. Mathem. L. VI.. Francof. 1599, p- 141. et Savilii
Praclectiones in Principium Elem. Euclidis Oxon. 1620. p. 51.
Nec negaverim, esse in hac observatione aliquid veri. Atque
ipse etiam Proclus Fatetur Euclidem dia dmogdocos i. e. negative
explicare punctum , addens : xai _ydp of dwoparixol loyor wgos~
wrovos Tais doyuic. Vid. Procli Commentar. in Libr. I. Euclidis
Basil. 1553, p. 26., in qua excusatione Savilius quoque acqui-
escit, Cf, etiam Edm. Scarburgh. the English Euclide Oxford
1705., qui p. 1. ita habet: The definition of a Point is plainly
negaiive, and no otherwise informs us, what a Point is, than
by telling us, what ’tis not. Yet in many things, that are in
nature most simple, these kinds of negative Definitions are
sufficiently instructive; though not. to the Essence of the Thing
defined, yet very well to the Use, that is to be made thereof.
So here a Point is defined by a Negation of parts. YVhich
Deéfinition in respect of Magpitude, that was aext to be con-

~
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DEFINITIONES,
1. P unctum est, cuius pars nulla,

sidered as divisible into pavts, is instructive or preparatory td
the right understanting of the Doctrine of Magnitudes, and lays
down, what conception of a Point is hereafter used, or usefull
ir Geomet y, - namely "to have no parts. WVhich is sufficient
for the present to an Geometrician. In multis, ait, rebus sim«
plicissimis eiusmodi definitiones negativas sufficere non quidem
ad rem ipsém declarandam , attamen quo facilins usui, in quem
adhibeantur, inservire ‘possint.  Ita "hanc definitionem nega-
tivam puncti refenni ad comparitionem quantitatum, quac éx
partibus compositae sint, praeparare itaque animum ad ‘melius
iutelligendam doctrinam de quantitatibus, et docere, quo sensu,
vel quem in usum Geometrae voce panctum utantur; nempe
pro co, quod non habeat partes. Quod quidem in praesentia
sufficiat Geomeuae.—-Praetelea id quogque in Enclidis definitione
vituperarunt nommlh, quod non sit convertibilis, vel, ut aliis
verbis rem enunciem, quod eadem definitio in alia plura, praeter
punctum , quadret;\ unitatem nemp; in numeris vel tempore
consideratam- pariter nullas partes habere. Quod etiam Proclus
concedit, ac non solum puuctum ait esse duepic, sed tamen
solum s mgos ¥y yswusrouny vAyy , unde Geometrae haec de<
finitio sufficere possit. Vid: Procl. I. ¢. p. 26. et Savil. L. c. p.

_83. Awque haec, qnée inter unitatem ac punctom invercedit

'
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analogia, caussa fuisse videtur, cur Proclo teste l. c. Pythagoraei
punctum dicerent povade mposiefoioay Jioww, unitatem situm
adsumentem. Cf. Savil. p. 60. :q. Playfair. Elements of Geo-
matry containi:ig the first six Books of Euclid. Edinburgh 1795.
p- 347, pariter monet, haud convertibilen esse hanc definitionem,
quod tamen ad naturam definitionis, rite formatae perrineat ; non
enim e¢a omnia, in quibus nullac sint partes, vel quae non
habeant magnimdinem, illico puncta esse. Ipse igitur definis
tionem hanc affert, punctum esse, quidquid positionem habeat,
at non magnitudineni, Optime hac de re iudicare videtur Ro-
bertus Simsonus, qui in Anglica Elementorum versione London.
1804, p- 289, sqq. obscrvat, dchnitiones 1. 2. 3. 5, 6. magis
perspiouas fore, si a consideratione vel definitione corporis
initio facto, ad superficiem , in qua nalla sit crassities, adeoque
longitudo saltem ac latitudo considerandae veniapt; a super-
ficic ad linveam, omnis etiam laiitndinis expertem, et a linea
denique ad punctum descendas, quod quum nec longitudinem
habeat, saltem ut terminus sive extremum lineae cogitavi possit.
Cf. etiam Clavii Elementa Ruclidis Libr. XV. Colon, 1591,
p- 1. et Borellii Euclides restitutus, Pisis 1658, p. B.sq. Atque
hac ratione evitari poterunt, quas ex Ramo, aliisque notavintus,
obiectiones. Punctum nempe erit, ut in defin. 3. dicitur, 7égas
4§ yoappis. Ttaque definitio tertia suppler defeetum i)timae.
At hane ipsam tertiam definitionem Savilius L., ¢, p 69, repre-
hendit, quod sit a posteriori; pariterque p. 6%. similem lineae
definitiohem ex eadem ratione absurdaim.esse dicit. Recte ille
guidem, si quls, haud ante explicata lmea, punctum, aut,
superficie haund exphcata, lineam ita explicare velit. At, si
Roberti Simsoni more a definitione corporis fiat initium, atque
inde ad'superficiem, a superficie ad lineam, a linea denique ad
punctum descendas, i, e, ab. eo, quod magis compositum est, "
ad simplicius, paviter id licebit, -atque a simplisioribus ad
magis composita ascendeve, Ilinc etlam plures Geometrae acu-
tissimi, v. c. e noswatibus Kaestnerus , Karstenins, Lorenzius,
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2. Linea autem longitudo non lata.'

Matthias, aliique eundem, quem Rob. Simsonus, in his explica-
tionibus cvdinem secuti sunt. Caeterum notat Savilius, quod
apud Platonem, Aristotelem, aliosque veteres oriyuy vocetur,
id apad Euclidem ac Mathematicos esse oyueior. Denique pater,
awramento aut alio quocunque modo perfectam puncti imagiuerm
exhiberi nunquam posse. '
DETFIN I )

Hauc quoque definitionem reprehendit Avistoteles Topic.
VL, quod per negationem dividat genus, Recte tamen Savilius
1 c. p. '64. mouet, id saepius fieri, nec reprehendi posse, qui
v. ¢. bratum definire velit {Gov dloyoy. Neque etiam, monente
patiter Savilio, sola negatione constat haec definitio, ut superior
puncti, quum genus habeat positivam, longituldo, Vel, ut
Proclus ait p. 29. To uiv gyucior, us mdvrov dogyy vav psyeday
hd povns Tis dmopdorms i0ideks Ty 82 yoouury T uiv xare-

" - e S
garen@s , 73 0% drogazods' fovl uiv yag pixos, xmd robry i

100 oyuelov mwheovils: duspelast dmhatis 88 uis vorw Ellwy xeda-
estovoe  deaordoswy, mav yép O T0 dmlatris xal dfadis fotey,
Et valgo etiam, ut Apollonins apnd Proclum monet, lineae
wtiouem habemus, quum itinerum longitudines metivi volumus.
Tum enim neque delatitudine neque de altitudine vel profunditate
viae guaeritur, sed de Jocorum tantum distantia, Notioues empe

puncei, lineae, superficiei non nisi abstractione, utaiunt, forman-’

wr. Caeterum ali, eodem Proclo referente, lineam dixere esse
gvosv anueiov, luxum puncti, alii udysdos 5@ iv Sidoraror, gnan-
titatem nnicam habentem dimensionem, Savilio iudice, vere uti-
que, sed ad naturam lineae explicandam ton tam accommodate et
Euclidea definitione minus perspicue. In definitione sexta, quae
pariter pro complemento secundae haberi potest, ut defin. tertia
pro complemento primae, ygeuuoi wépare 46 imipareias esse di-
cuntur, ¢t Rob. Simson. addit, dici etiam poséo , lineam esse
taminum communem duarum superficierum . continue posi-
darum, vel lineam dividere unam eandemque superficiem in
tuas partes cantinuas. Caeterum, ut Scarburgh. monet (the

1
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Engl. Euclide p. 3. 3qq.) linea, quamvis Buxus puncti dicatur,
hand tamen consistit e punctis iuxta se positis, Quum enim
singula puncta omui careant magnitudine, decem etiam millia
punctorum iuxta se positornm nullam efficere possunt longi-
ufdinem ; puneta itaque punctis addita nunquam lineam cfficinnt,
nec ulld pars lineae est punctum, sed punctoram Auxus ima-
ginem saltem lineae contiuinae exhibet. Cf. Peletar. in Euclid.
Elem. Geom. Demonstr, Libr, VI, 1610. p. 3.

DEFIN IIIL

De hac definitione supra ad defin, 1, dictum est, esse eam
quasi complementum primae. ~ Cacterum Proclus p. 28. et ex -
eo Savilius p. 66. monent, esse lineas, quarum terminos ex-
hihere non’ possis, v. ¢, lineam ex una parte finitam, ex altera
infinitam, 4. e, cui ex hac parte nulli fines assignentur, vel

. etiam lineas in se ipsas redeuntes. »Sic nimirum solet Euclides,
(verba sunt Savilii) guam vecte docti viderint, posita semel de-
Ruitione alicuius generis, sine ulla divisione transire ad defi-
nitionem alicuius ex praccipuis speciebus, quod religuae fortasse
proposito sno minus inservirent, aut elementari institutioni non
essent accommodatae. Sic hoc loco, cum posita definitione
lineae consequens esset, ut lineam divideret in finitam et in-
finitam, omissa infinita, Fnitam solummodo in hac tertia
definitione attingit.** Mihi quidem videtur Euclides, omissis,
quae ad rem proxime non pertinerent, dicere voluisse : si qua
linca finita eri, termini eins prncta appellantur. Cf. Clavius -

ad h. 1.

DEFIN. 1V,
Pimum de sensu verboinm: 3zes €¢ ioov roic d¢' iav-
v . - . . .
TH¢ onyuiiors wsivar, disputatur. Proclus putat, Euclidem his
. verbis-innnere, povyy Ty elUsiav ivov seriyey didornue o
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3. Lineae vero extrema, sugt puncta. .
4. Recta linea est, quae ex aequo puuctis in ea
sitis pomtur. o

(legendum ©6) uerals oy in’ astis oyustwy i. e. vectam tum
£X aequo punctis in ips.{ sumtis iacere, quando spatium, sen
distantia intew-dno ejus puncta extrema aequale sit ipsi lineae,
4t recte monet Borellius, Euclid. restitue, p. 4., ignorari,
quidnam ipsa distantia sit, neque id ab Euclide expositumesses
Clavius p. 2. lineam aequaliter inter sua puncta extendi dicit,
in qua nullum punctum intermelium ab extremis sursum aut
deorsum, vel huc atque illuc deflectendo - subsultet » in qna
denique nihil Huxuosum reperiatur. Verum etiam’ haec expo-
sitio obscura videtur Borellio 1.*c. quod omnia illa vocabula
supponant, lineam rectam iam esse cognit\énm , ilind enim esse
dexuosnm, quod non sit rectum. Kliigelius (Mathem. VWor-
terbuch Th. IIL p. 447.) Euclidis verba id sibi velle putat,
rectam lineam cam esse, cuins singulae partes similem formam,
tundem erga se situm, habeant, in qua explicatione notio
eiusdem situs monnullis fortasse ohscura videbitur. Alii aliter
Euclidis verba explicavere. Atque haec ipsa interpretationum
diversitas satis indicat, - non sine causa Savilium p. 11 dicere
yhanc definitionem mihi liceat bona cum venia omnium inter-
pretam tam veterum quam receutiorum non intelligere.* Atque
in eundem sensum Plleidererus Thes. inaugur. Tub. 1782, ait:
syDefuitio linese recine Elem, Eucl. L: I. Def. 4. nullius est

usus, ac re explicanda obscarior.*

Adeo, nt Savilins ait, rem
maxime perspicnam perspicue definire aliquando difficile est,
Quum nempe definitionis negotinm in eo versetar, uf rem
minus aut imperfecte cognitam per chavacteres eius distinctivos
explicemus , notasqne, quibus illa ab omuibus reliquis discerni.
possit, afferamus, patet res omnium) simplicissimas, guamvis
omuium aculis obversantes satisque notas, vix per characteres
adhne simpliciores exprimi atque explicari posse. Ommnes no-
vimus, guid sit atrum, quil album; at quis alteri id se ex-
plicare posse, sibi persuadebit? An linea recta huc refercnda
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sit, equidem non dixerim. Ilud tamen certum est, id ipsum,
quod rectum sit, adeo simplex esse, ut difficile certe sit, no-
tionibus simplicioribus id efferre. Unde etiam tam variae lineae
rectae definitiones ortac esse videmtur. Alii enim (atque ita
"fere etiam definitio nostra qunarta ost apud Campanum) dixere,
lineam rettam eam csse, quae minima sit inter eosdem terminos,
quod ipsum etiam Archimedes non quidem ut definitionem lineae
rectac, at ut deufavousvoy ponit in Pracfat, ad Libros de Sphaera
et Cylind\ro; alii v. c., Proclo referente, Plato: cuins puncta
extrempa obumbrent media; alii: cuins omnes partes omnibus
congrnants alii: quae una ratione inter duo puncta duci possit;
alii aliter eius naturam explidare studuerunt. Maxime nobis
arridet ea, quam Kraftius Geom. Sublim. p. 2. a I". C. Maicro
sibi waditam exhibet, lineae rectse definitio, qua ea esse dicitur,
quae circa utrumque extremum (vel etiam circa duo puncta
quaccungue fin ipsa; sumta) tanquam polos circumvoluta situm
suum non mutet, quo sensu etiam iutex"pretnn: }')ossis eam,
quam Proclo refevente veterum nonnulli dedere, definitionem:
3Tis Tdy wepdrow wevovroy xal avry wéve. Atque eodem fere
sensu Austinus (An Examination of the first Books of Euclids
Elements Oxford 1781. p. 2.) Euclidis definitionem intelligi de-
bere contendit, Cf. ctiam Playfair. Elem. of Gec;mcn'y p- 1.,
351., 'sq. culus definitio eodem fere vedit. Et Saccherius (Eu-
clides ab omni naevo vindicatus Mediol. 1733, p. 71.) rectam
lipeam, quae ex aequo sua interiaceat puncta, ait necessario
talem esse, ut circa duo illa immota extrema sua puncia non
possit ipsa in alteram partem converti, v. ‘c. a laeva parte in
dextram, Ex hac definitione consequitur, per duo puncta non
nisi unam rectam transire, adeoque duas rectas spatium uon
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5. Superficies autem est, quod longitudinem et
fatitudinem tantum habet,

6. Superficiei vero extrema, suunt lineae.

7. Plana superficies est, quae ex aequo rectis in ea
sitis ponitur.

comprehenders, nec segmentum commune habere, Ex hac
ipsa deﬁuitiogle etiam facile normae aut regulne » ad quam ‘duci
solent lineae rectae, examen institui poterit. Norma nempe
circa se ipsam circumvoluta eidem lineae congruere deﬁebit.

DEFIN. V.

" Superficies, ut Proclus monet, dici etiam pbleét, ternvinus
corporis, vel, ut Rob. Simson. addit, terminus communis duorium
corporym continue positorum. Neque igitur pars corI;oris erit
superficies, vel, ut aliter dicamus, superficies superficiei impo-
sita nunquam corpus efficiet, Cf. dieta ad dek 2.

' DEFIN VI
Hanc quoque definitionem ita efferre possumus: si qua su.
perficies finita est, fines eius sunt lineae. Itaque linea¢ nun-
quam partem superficiei constituent, nec plures iuxta se positae
lineae superficiem efficient.
) DEFIN VIL _

"In hac definitione verba £& foov parem atque in definitione
quarta obscuritatem habent. - Procius gnidem simili ratione-haec
verba explicat afque in definitione lineae rectae; superficiem
nempe planam aequalem esse dicit intervallo suarpm rectarum,
quod Savilio indice est non quidem obsciwrum per obscurius,
sed planum et perspicuum per meras tenebras explicare, Cla-
vius aliquanto clarius; ita nt mediae partes ab extremis sursum
deorsumve subsultando non recedant, vel ita, ut superficies
nikil habeat incisum angulis ; nihil anffactibus, nihil eminens,
nihil lacunosum, Eadem tamen, quae Borellius circa similem
lineae rectae explicationem monait, hic quoque valent. .Neque
reliquorum  explicationes difficultatibus cavent. Unde etiam
alii alias superficiei plame’deﬁnin'ones dederunt, similes fexe
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1) sionutryy habet Ed. Paris. ex Cod. 190. Religuae

editiunes et Mss. omittunt hanc vocem, quam certe nemo
desideraverit. . . ,

iis, quibus ad def. 4. rectim quogue lineam explicatam esse
diximus, E quibus reliquis praeferenda videtur ea, quamProclo
teste iam e veteribus quidam éxhibuerunt, superficiem planam
eam esse, cuins omnibus partibus recta applicari possit (s wdoe
T0ic ulpsowy evdsia igaguolee), vel, ut paullo distinerius habet
Rob, Simson., in qua, sumtis utcunque duobus punctis, recta
linea inter illa tota sita est in ista superficie.. Id ipsum etiam
Euclidis definitionem dicere, contendit Anstirius 1, ¢. p. 3. et
Hero Nomin. Geometr. edit. a Conr. Dasypodio, in Editione
Euclidis ib ipso curata, qui £§ lsov xsfras interpretatur: mav-
rolws Epapuobes. Atque hanc determinationem in Elementis Eu-
clidis, ac nominatim L, X7. Prop. 1.' 2, 3. supponi, monent Simson,

et PHeidererus 1. ¢. p. 2. Campanus habet : Superficies plana est

ab una linea ad aliam brevissima extensio, in extremitates suas
eas recipiens. Caeterum notandum adhuc est, quod .etiam

Proclus monet, apud Platonem et ‘Aristotelem Zmizsdoy saepius

pro émegavea in genere sumi, Euclidi contrasuperficiem planam

saltem voce émimeov novui, Addimus denique, ommnia, qnae

in Elenient. libr. I—IV. et deinde L. VI. dicuptur, ad delinea-_
tiones saltem iu superficie plana factas reforri debere; etiam ubi

haec restxictio non expresse adiiciatur.

o e *DEFIN, VIIL

\

Rob. Simson. monet, auctori huins definitionis id consilium
fnisse videri, ut angulum sensu generaliore sumtum explicarer,
non enm saltem, qui a duabus rectis, verum etiam eum, qui,
ut nonnulli volunt, a recta et curva, vela duabus curvis effi-
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8. Planus autem angulus est in plano duarum li-
nearum sese tangentium, et non in directuin positarum,
alterius ad alteram inclinatio.’

9. Quando vero lineae dictum angulum continentes
rectae sunt, rectilineus appellatur anguxus.

citar, (Hinc etiam in defin. 9. separatim de angulo rectilineo
sermo’est). At verba én” edsias, quae satis pevspicua sint, si
de duabus rectis sermo sit, vix habere sensum, quum de recta
et curva aut de duabus curvis adhibeantur, Videri igi.tur hane
definitionem pariter ac definiticnem anguli segmenti, ut es ea,
quae de angulo semicirculi et segmentoriim a- 4 lis habeantur
lib. III. Prop. 16. et 31. additamenta esse editor.> minus periti;
Et iam Vivianjys vocem ¢&mézedos cxpungexidam, et omuia ad

anaulos rectilineos restringenda esse putaverat. Yid. infra’

Exculs. ad L. III. 16. Proclus antem ad h. I. multa de va-
riis angulorum genenbus disserit, qui vel a variis curvis, vel
maxime a diversis civeulis, vel etiam a recta et circulo conti-
" neantur. Sed ad elementa certe angulos non xectilineos haud
pertinere iuve pronunciat Playfair.

Cacternm ad hanc definitionem monendi fuerint tirones,
magnitudinem ‘an‘gu]i, quod et ipsa definitio innnit, non a

magnitudine rectacum angulum comprehendentium (crura vo- .

cant), sed a mutua earurn positione pendere. Puaclum, in

quo crura anguli conculrunt, verticem vocant.

DEFIN. IX

De hac definitione ac praecedente iure sentit Plleidererns
(Thes. inaugur. Tub. 1784, p. 1. 2.)»,,Deﬁnitiones\huc propiie
‘tantum , ad quid notio anrguli spectet, innuere, nou notionem
ipsam declarare censandae sunt: alias idem per idem, obscurum
per aeque ob:enrum explicare inre xcplehenderemur. Hiuc etiam

. vulius eavam deprehenditur usns ad propositiones de aequalitate,’
inaequalitate , et generatim rutione mutua ac magnitndine an-
gulorun stabiliendas.*“ Atque hoc sufﬁcere videtur ad defen-
deudum in hac re Euclidem contra accusationes recentiovum

N
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2) Ed. Paxis. Cod, 190. vel a, et alii plures Codd. ad~
dunt: 7mods mjv rav xvxlov weguplosiuv, quae verba tamen,
conscntientibus etiam de Lanibre et Prony in relatione ad In-
stitut. Iranc. facta, pro mero coque inutili glossemate ha-

benda videntur, et recte in reliquis Edd. “variisque Go-
dicibus desunt, ’ '

quorundam v, ¢, Ohmii (Kritischo Beleuchtung der Mathem,
iiberhaupt, und der Euklid. Geom. insbesondere).

DEFIN. X. XI, XIL
Angulos deinceps positos 7as épsfie yovias Euclides appellat
illos duos angulos, qui ab una linea in alteram incidente fiunt
ex utraque parte lineae incidentis, Caeterum vox xdises in
Defin, 8, monente Savilio ad angulum rectum gt obtusum ap-
plicata sensu gene;*aliore sumenda est, ' -

DEFIN XIII,

Distingnendum esse docet Savilius inter Gpov terminum,
et perimetrum sive ambitum figurae. In triangulo v. g quod-
libet latns per se sumtum Sgos est, sed omnia laterasimul sumta
petimeter. Caeterum Savilins verba haec: opos foriv etc.
nullam ait habere definitionis faciem, sed vocabuli potius per

-

i
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Quando autem, recta super rectam insistens ane
gulos deinceps acquales inter se facity rectus est uter~
que aequalium angulorum: et insistens recta, perpen-

_dicularis vocatur ad eam, super quam insistit.

11. Obtusus angulus est, qui maior recto.

+ 12, Acutus. autem, qui minor recto. L

13. Terminus est, quod alicuius est extremum,

14. Figura est, .quod ab aliquo vel aliquibus tet-
minis continetur. '

15, Circulus est figura plana ab una linea contenta,
‘quae vocatur circumferentia; ad quam ab uno puncto
eofum, quae intra figuram posita sunt, cadentes omnes
rectae aeguales inter se sunt. '

)
suum synonymum explicationem esse, consentiente Scarburghio,
qui haec verba glossema esse putat margini primum adscriptumi.
Et sane, si desint, nemo ea desxdenavent. Rob. Simson. hane
definitionem asterisco notavit.

DEFIN. XTV.

Notandum vocem ozr'/";m figura ab Euclide non de figuris
tantumn planis, aut in superficie aligua- positis, sed, ut defi-
nitio haec innuit, de-corporibus quoque adhiberi. Patet id o
definitionib uts quoque prismatum;, pyramidum, conorum, alio-
runique corporum, quae ad initium libri XI. habentur.

"DEFIN. XV.
*Facile patet, e mera rei alicuins definitione, quac tamtum
asseﬁt, si quid in rerum natura sit ita gomparatum, ut in de-
finitione dictum erat, id hoc illove nomine designandum esse,
(quas definitiories vetéres logici nominales vocarant) hand
consequi , dari aut possibilem corte esse diusmodi rem. Fieri
enim potest , ‘ut, re haud satis pensitata, dodorera quoque in
definitione comungantux, v. ¢ §i quis civcnli, quadrati, aug
lmnguh circulo non mscnpnbxhs definitionem dare velit. Reapse
lvnnt esse tales figuras etc., quales i aliqua eius generis deﬁ-

uitione descnbuntul , Disi Tes per se pateat, tuin demum scire
)
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poterimus, quum ostensum fuerit, qua ratione eius generis
Sgurae fieri possint. Quod etiam ab Euclide plerumque factum
essc videmns. Quodsi possibilitas rei per se pateat, tum etiam’
definitio ita strui poterit, ut rationem, qua'rés feri possit,
indicet, Lius generis delinitiones logici ge}zeliqas, veteres
etiam reales , vecentiores syntheticas vocant. Euclidis circuii
definitio quum nominalis tantum sit, possibilitas rei non inde
.derivari poterat, verum in postulatis sumebatur. Neque vero
eapropter Euclides reprehendendus est, ut pluribus astendit
"Scatburgii, ad h. 1. Poterat vero etiam definitio exhiberi ze-
netici vel synthetica ita fere: Quodsi recta quaeclu)ql\le circa
Talte!:um punctum extremum in eodem plano gyretur, dum in
pristinum  situm redeat, spatium, quod illa recta percurrit,

‘civculus et linea ab altero extremo rectae revolutae descripta.

“circumferentia vocabitur, ubi facile patet, njhil in defiuitione
sumi, quod non facile effici queat. Unde etiam consequitur,
.quodvis circumferentiae punctum a puncto illo, circa quod
_vecta cirenmferebatur, aeque distave, atque illud punctum,
quod gentrum vacant, intra <irculum situm esse. Ac fateor,
me non videre, quo iure Scarburghius tam -acerbe perstringat
Rorellium aliosque, qui genctica hac definitione uti malue-
rint. Caeternm rectae, quae ex centre ad punctum alignod
circum(ferentiae ducuntur, hodie plerumque éﬁud geonictras
radii, apud Euclidem simpliciter rectae ex centro, ai &x 7od
xivtgov, libr. IIL., Def. 1. et Prop. 26. vocantur, _Ubi de cit-

culis descrihendis agitur, vox didoryua adhibetur, quae minus
. ,
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16. Hoc autem punctum centrum circuli vocatur. -

17. Diameter vero cireuli est recta quaedam per
centrum ducta, et terminata ex utraque parte a circuli
circumferentia ; quae et bifariam secat - circulum,

18. Semlcirculus vero est ﬁgu'ra contenta a dia-
metro s et ea circuli circumferentia, quae a dlametm

" intercipitur, '

accurata videri potest, qunm reotam lineam brevissimam esse

“inter duo puncta supponat, cuius, rei in Elementis nulla oc-

currit mentio, et casus tantum singularis L. I. 20. demonstratur.
Nonnunquam circuli nomine circumferentiam quoque vel pe-

ripheriarh denotant. Rectius tamen illae nomine etiam distin-,
guuntur, Paviter partes circumferentiae, quas -vulgo, verosimi-

liter secundum Arabes (cf. CampaniIIL Def. 7.) arcus vocamus,

Euclides semper periplerias vocat. Vid. Pleiderer. in Ilaubou .

Chrestom. Geometr. p. 284, : -
DEFIN. XVIL XVIIL
Verba: 3zis xal Oige zéuve oy xvnlov , quae praevie tantam
definitionis 18, gratia adiuncta esse censeri debent, Thaud esse

partem defimitionis, sed ex definitione consequi monet Lob.

Simson. Et Scarburghius quidem glossema Elementis assutum
esse putat. Quidquid sit, hanc definitionis consequentiam;
tam quoad circumferentiam, quam quoad superficiem circuli
demonstrari oportebat, quod Thaletem fecisse Proclus refert,
superiore* circuli parte inferiori superposita, Cf. infra Obs, ad
1IL Def. 3. Idem etiam probari posse e libri tertii propo-

\

sitionibus 31. 23. 23. monent Simson. et Pfeiderer. (Thes. -

inaugnr, Tub. 178%. p. 4.), qui addit, ita demum a subre-

ptionis vitio liberari sequentem definitionem 18. Pariter ostendi
. poterit, valere etiam conversam, nempe rectam, quae citculum

bifariam dividat, per centrumtransire, adeoque reliquas, gaae
circulnm secent, nec per centrum transeant, rectas eum in in-
aequalia’ segmenta dividere, et vice versa. In Prooli commen-
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1) Definitionem hanc segmenti civenli habent. quidem
1ibri mss. et editiones Graecae omues, unde nec nos eam
delere volnimus. At, quum eadem ut I. l11. Def. 6. recurrat,”
ex Buteonis, Savilii et Scarburghii sententia eam pro spuria
habendam putamus. Semicivcily mentio in definitione ante-

. cedente facta haic additamento ortum dedisse videtur. Procli
Commientavius eam non habet, nisi quod in Commentatio ad
definitionem praecedeniem eiusmodi ‘aliquid ab initio adiicit.
Verba sub finem addita, quaé uneis inclusimus, eo magis
guspecta  sunt, quod non tantum in editionibws Basil. et
Oxon. et Codice Peyrardi £, sed ctiam L. 111, ‘Def.- 6. desunt.
Te L. 0l Prop. 23. 24. 25. 33. 34. rujuae semicirculum
quoque compreliendit. ' Baermannus hanc delinitionem omisit ;
huinc eae, quae sequuntur, apud eum numero minore desig-
nantar. Rob. Simson, quoque asterisco eam notavit,

tario definitioni 18. additur; sivrooy &2 7ob fuexvdior o aved,
8 ®a) 700 ximdov foviv, semicirculi tentrum idem est, quod et
circuli. Ad quae verba iure monet Scarburghius, magis proprie
dici pbsse 5 semicircumferentiag idem centrum esse, quod cir-
culi, Semicirculo enim centrum proprie tribui nequit. Caeterum
“haet verba, quum in libris mss. Elementorum, ut et Savilius
observat, haud legantar, spuria sine dubio esse, aut forte ob-

‘tervationem saltem a Proclo factaim continere Scarburgbius

putat, : ) .
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19. Segmentum. circuli est figura contenta recta
¢t circuli circumferentfa [vel majore vel minore semi~
cnculo]

20. Flgurae zecnlmeae sunt, quie a rectis conp-»
nentur.

21. Trilaterae quldem, quae a mbus,

22, Quadrilaterae antem, qnae a, quatuor. I

23. Mulnlaterae vero, quae a pluribus quam qua-
or. recns contmqntur.

24, Trilaterarum. autem, ﬁguxamm aequilaterum.
qludém, triangulum est, quod tria_aequalia habet latera,

25. Isosceles (aequicrurum) vero, quod duo s_oluxy‘
aequaha habet, latera, ) )

DEFIN. XX. XXJ. XXII, XXIN,

Addi potest, rgctag, quae figuras istas continent, latera
fignrae vocari, et omnes simul ambitum vel perimetrum ﬁgulaq
coustituere, spatium autem ab iis comprehensum aream ap-
pellari.  Quae in ﬁguus plulmm quam triym Jaterum vertices
duorum anrvulorum reidem lateri non adiacentinm coniungunt,
Dmbonales vel Diametrj ﬁamae audnmt. I‘lgmae, quae omnia
latera_aequalia, et ommes etiam anvulos aequales habent, re-
gulares, veliquae n“r_etrpla;es vocantur. Sin autem latera t?‘!“
tm_sint aut. considerentur ut aequalia; figura aequilateras sj
anguli tantum, figura aequiangula audiet, Vid. Pleiderqr, in
Haubexi Chrest. Gepmetr. p. 264, sq.

DEFIN XXV.

Addi potest, in triangulo isosceli aequa‘lia Iatera crura,
rehqunm basm vocari. In aliis etiam tuanguhs tertium latus,
quando a rehqms dxst.mgmtur, basls vocatur, Geng{;atxm tri-
anguli ac cuiusvis figurae rectilineae basis vocatwr illud latus,
super quo_ figura constituta concipitur, Vide Pieiderer. in
Haubexj Chrest. Geometr. p. 264, 3
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DEFIN XXVL
Zxalyvov , quod Hesychins interpretatur: okodioy, tortmo-

sum, melins a oxdfw, claudico,  derivatur, quod,.ut Proclus

ait p. 47, wiangulum scalenum wavrayédsy ywdeder, Casterum

addi potest, in triangula rectangulo latus recto angulo oppo-

situm, Hypotenusam, reliqua autem latera, quae angulum
rectum comprehendunt, Cathetos appellari.
DEFIN. XXX. XXXI. XXXII. XXXIIL
Has definitiones PHeidererus observat 1. ¢. Th. 2. quam-
vis superabundantes, vitiosas non esse. Superabundantes nempea
sunt. Continent quippe pluves notas, quam quae ad rem dis-
cernendam sufficiant. Tta v. c. satis erat dicere, quadratum

i

esse figuram quadrilateram 'aequilateram, in qua unum saltem

angulum rectum esse constet. Omnes erim rectos esse, facile

inde probari poterat. Pariter de rhomboide monet Simsonm.,
satis fuisse diceve, esse figuram quadrilateram, quae habeat
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26. Scalenum autem, quod tria inaequalia -habet

latera. , - N .
27. Insuper trilaterarum figurarum rectangulum qui-

dem triangulum est, quod habet angulum rectum.
28. Obtusangulum autem, quod habet angulum ob-

tusum.

29. Acutangulum vero, quod habet tres angulos
actitos. ' :

30. Quadrilaterarum autem figurarum quadratum
quidem est, quod et aequilaterumi est et rectangulum,

31. Oblongum autem, quod rectangulum quidem,
non vero aequilaterum. .

32. Rhombus vero, quod aequilaterum quidem, non
vero rectangulum.

33. Rhomboides  autem, quod et opposita latera
et angulos aequalia inter se habet, quod neque aequi-
laterum est, nec rectangalum. :

latera opposita aequalia, quod nempe angnlorum oppositorum
aequalitas inde sponte Huat, et vice versa. Nihil tamen falsi
continent hae propositiones, quamvis plus ac necessarium
erat, efferant. Denique liceat’ observare, in Lis et nonnullis
praccedentibus definitionibus idem valere, quod de definitione
circuli monuimus, possibilitatem vei ex sola definitione nequa-
quam infeni posse. Omnes etiam has figuras in eodem plano
positas intelligi, diximus ad defin. 7. Proclus monet, rezpd-
yevov . quod proprie omnes figuras quadrilateras comprehen-
dat, timen.de sola figura quadrilatera aequilatera et rectangula
dici, Vocem ¢goufos Proclus a verbo dopféw, in circalum
torqueo, derivat, quod sit quadratum quasi distortum, nisi
forte verjus gouféw a ¢oufos derivandum est. - Est nempe
¢6ufos (rhombus solidus) proprie conns rectus daplex, ex
utraque parte eiusdem basis, eadem utrimque altitudine con-
stitutus, quem tanquam tutbinem vel trochum in circalum
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agere possis. Tale deinde corpus si a plano per coni ver-
tices. transennte secetur, existet in plano a tbine secto figura,
quem rhombum (rhombum planum)_ vocant mathematici.
Savilins cantra a. thombo plano rhombum-solidum denomi-
nationem accepisse putat. Oblongum, sive rectangulum, cuius
unum latys est recta A, alterum ei contiguum recta B, hac
nota; AXDB designare solent, cnius vei ratio infra patebit,

DEFIN XXXIV.

.
.

Figuearum, quas Euclides ‘trapezia. vocat, tres species

facit Proclus. Vel egim. duq saltem latera habent parallela,

et rectas hacc latera iungentes agquales — atque haec quidem -

" Proclus trapezia aequicrura vocat — vel duo quidem latera,
parallela habent, at rectas ¢a_lungentes inaequales, quae tra-
pezia scalena vocat Proclis: vel nullum latus alteri parallelum

Labent, et tum: Proclo trapezoidea audiunt.

DEFIN XXXV. .
Cica hagc definitionem nonnulli recentiores Mathematici

’(v._c. Hanff. , Hoffmann., Liidicke., aliiqgue) id potissimum
desiderarunt, quod negative tantum expressa sit, vel concur-
sum rectarum parallelarum neget. Ag recte contra monuit
Miiller. (ausfiibhrl, und ‘evidente Theorie der Pavallellinien,
Niirab.. 1819, P-. 22.) fagile idem prorsus ita exprimi. posse:
rectag parallelae dicuntur, quae in eodem plano ita siiae sunt,
* ut quousque CORtintentur semper onwia unius puncta sint ex.
teadem parte altevins, Proclus ad hauc definitionem refert,
Posidonjum rectas. parallelas dixisse eas esse, quae, qnum in
eodem sint plano, neque convergant, neque divergant, sed
ita positae sint, ut omnes ex una earwm in alteram demissae
perpendiculares sint inter se acquales. Quae ipsa defipitio aliis
quoque placuit. Involvere tamen ea videtur, rectarum eam

.
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34. Reliqua ‘autem quadrilatera trapezia vocentur.

35. Parallelae rectae sunt, quae in eodem plano
positaé, et’productac in infinitum ad utramque partcm,
in neutram sibi coincidunt. .
. naturam esse, ut situm habere possint, in quo perpendiculares
ab una in alteram demissae aequales sint, quod ipsum ante
demonstrari debgre videtur, vel, ut aliter dicamus, involvit,
lineam, e qua omues in rectamn alignam demissae perpendf-
culares aequales sint, etiam ipsam rectam esse. Ali ita: si
in duas in eodem plano sitas rectas alia vecta incidat, quae
angnlum externum aequalem faciat interno ad easdem paries
posito, duae istae rectae parallelae erunt, ubi probandum erit,
rectas, quae ab una recta hac ratigne secantur, etiam ab aliis,
2 quibus secantur, rectis eodem modo secari.  Cwnf. Kliigel.
Wlag]xeirf: VWorterbuch ad vocem: Parallelen. Yy
" Practer 35., quas Euclides habet, definitiones, duas ad-
dendas putat Clavius™ (quas etiami Henvion. et Barrov. in
sua Elementorum editione subiunxerunt) uuam nenipe 6.
(quam iam Candalla habet) qua figuras quadrilateras, quarum
bina opposita latera sunt inier se parallela, parallelogramma
vocari doceatur , altevam 37. qu;\a indicetur, quid sint paralle-
logrammorum complementa circa diametram, de quibus prop.
43, 44. sexmo est. Et definitionem p‘al‘allelogrammdrum qui-
dem haud cum Scarbuwighio ad % 35, et 34, pro superflua’
habere possumus. Quamvis enim parallelogranuiium non sit
nova figurae species, sed, ut infra videbimus, tantum figuras
def. 30—33. explicatas comprehendat, tuvat tamen expouere,
quid generali hoc nomine intelligi velimus, nec definitio in-
nuit semper, novum aliquid, de quo ante plane non sexmo
fuerit, indicari. Parallelogrammorum comf)lementa\autem quidr
sint, melius intelligetur, posiquam de rectis pgral]elis actum
Euerit. Confer itaque dicta ad I. 43. Quin aliquot etiam Eu-
clidearum deﬁnitiqnuxﬁ,- ut Savilius monet, exiguum usum
esse fatendum est, ut in magna domo multa supellex, quae
non utitur, ut loquitur ille cascus (Naevius), emitur tamen.

i
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POSTULAT A.

Postulata et Axiomata illud, ut Proc'us 1. IIT. p. 50. aic,
commune habent, ut nulla egeant demonstatione, per se
fdem faciant, et consequentium fant principia. In eo vero
ex Gemini semtentia, quem postea fere omues secuti sunt,
‘differunt, quod postulata quidem aliguid efficere iubeant,
quodZ habeat facilem et cuivis obviam constructionem, axio-
mata ,cdnt):a aliquid verum esse asserant, de quo nemo, qui
verborum sensum probe intellexit, dubitave potest. Mathe-
matici autem postulata pariter utque axiomata' yolunt esse
quam.paucissima, ne quid forte ut effectu facile immisceatur,
quod quomodo Feri possit, non ommibus pateat, aut pro certo
aliquid sumatur, quod dubium adhuc esse possit. Aut, ut
Barrov. ait (Lect. Mathem. 1664.. Lect. IV. p. 66.) ,,Axio-
mata praemittunt Mathematici paucissima; parcissime quidvis
petunt, adsumnnt aut praesupponunt. Est enim tenerrimae
“frontis et stomachi robustissimi, pudentissimum genus ho-
minum 2t taedii patientissimum. Quemvis concoquere malunt
laborem in dictis suis demonstrandis, quam assensum gratuitum
emendicave, vel nimiam auditorum liberalitatem experiri. Pro-
prii ratiocinii virtuti, non alienae facilitai, deberi volunt con-
clusionum suarum evidentiam et firmitatem. Per longas am-
bages morosius ac prolixius’ aliguas propositiones, aloquin
facillimas, deducere satagunt, eo quod a2 mnltiplicando postu-
latornm et axiomatum numero vehementer abhorreant.* Ad-
dit ‘deinde Barrov. sine ratione Ramum (cum. quo etiam
‘recentiores nounulli faciunt) Euclidem acriter reprcheadisse,
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POSTULATA.

1. Postuletur, ab omni puncte ad omne punctum
rectam lineam ducere. : .

2. Et finitam rectam in directum continuo produ-
cere. : .

3, Et omni centro ef intervallo circulum describere.

quod.is plurimas propositiones susceperit demonstrandas, quas’
ex Rami sententia satius fuissi;t, ceu sua luce claras anvipere,
indemonstratas anticipare, in axiomatum censum referre: in
quo omnes harum rerum intelligentes consentientes habebit
Barrov, ‘ '

Ad postalatum primum monet Scarburgh.; mente tan-
tum ductam concipi rectam ab uno puncto ad alterum, et
generatim ea ommnia, quae sive in postulatis, sive in proble-
matibus fieri iubeant mathematici, imaginatione saltem ita
effecta concipienda ess¢, neque manualem litteraram ductum,
qui semper imperfectus sit, ad veuitatem mathematicam intel-
ligendam requiri, figuras tamen manu factas imaginationi suc-
ewitere; unde semper regulae et circini usum hLactenus per-
missum sibi putarint geometrae.

Quodsi postulata eo sensu sumantar, quo, Proclo teste,
Geminus ea sumenda putavit, manifestum est, quod et Proclus
asserit, id, quod pro quarto postulato quidam habuere (Cam-
paso est postalatam tertinm, quod nempe duo prima in unam
contrahjt), nempe omnes angulc;a rectos inter se aequales esse,
patiter atque id, quod quintum esse voluerunt, nempe rectas,
in gquas incidens alia recta faciat angulos internos minores
duobus rectis, si opus sit, productas concurrere, neutiqguam ad
postulatareferti debere (cf{, Miiller ausfihrl, und evidente Theorie
dor Parallellinien Nuwmb, 1819. p, 4. sqq.), nec magis illud,
duas rectas spatium non comprehendere, huc pertisere. Quum
tamen Proclus testetur, sua iam actate plures has propositiones
inter postulata retulisse, ot codices etiam mss., quos Péyf
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3. 90 sodeine gwoiov ov mepiéyovse. Ita in axiom. habent
codd. Peyrardi d. £ bh. k. 1. m. n. et editiones Basil. et
Oxon.  Caeterum, ut Peyrardus observat, .in quibusdam
codd. haec propositio tam in postulatis, gquam in axioma-
tibus habetur. -

rardus contulit, omnes postulitum quartum et quintum, non-
nulli etiam sextum habeant (editiones tamen Basil. et Oxon.
ea inter axiomata referunt}; quum in primis ex Avabico aut
Graeco factis versionibus Latinis Elementorum éampani (ut
vulgo volunt) , Zamberti, Commandini quinque postulata ha-
beantur; quum in aliis etiam ’antiquis scriptoribus , qui Eu-
clidis postulata retulere, v. g- Censorino, Martiano Capella,
Botthio pariter quinque illa postulata enumerentur (conf.
Zivey mathematische Abhandlungen von Scheibel, Breslau 1807,
p- 17, 5qq.), necesse est, postulata ab illis alio sensu sumta
fuisse. Ac reapse Proclus ait, hypotheses, postulata, axio:
mata alios alio scisu dixisse, et nominatim nonnullos omnia,
quae ad Geometiiam sp’cciatim pertinerent, inter postulata,
reliqua, quae omnibus disciplinis mathematicis communia
essent (cf. Schwab. Commentat. in Enclid. .Lib. I. §. 31.}
“inter axiomata vetulisse, quo tamen axioma octavum non
quadrat.  Atque hi quidem decepti fuisse videntur titulo:
umm‘mm., quem ita intevpretabantur, ut motiones pluribus
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4. (Aliis: Axiéma 10.) Et omnes angulos rectos
aequales inter se esse.

5. (Aliis: Axioma 11.) FEt si in duas rectas recta
quaedam incidens, interiores et ad easdem partes an- .
gulos duobus rectis minores faciat, productas illas
duas rectas in infimitum sibi coincidere, ad quas partes
sunt anguli duobus rectis minores. '

6. (Aliis: Axioma 12.) Et duas rectas spatium non
continere,

mathematicis disciplinis communes intelligerent, quem sensum
etiam Scheibel. 1. c. tuetur. Vallisius etiain (Oper. Ma-
them. T. II. p. 667, sq.) cum hac opinione facit. Nos lo-
cum guidem, quem in msstis habent, mutare noluimus, at,
consentientibus viris doctissimis, Barrov., Rob. Simson.,
aliisque plarimis, rectius ea axiomatibus, et ne his quidem
omnia accenseri- putamus. Nempe postulatum quartum, ant,
utalii volunt, axioma decimum, omnes angnlos rectos aeqnales
esse, demonstrationg egere, nec pro axiomate, multo minus pro
postulato sumi posse, dudum monnere viri docti, nominatim
PHeiderer. Thes. inangur. Tab. 1784. Thes. 4. Demonstra-
tionem propositionis satis facilem, uno iempe angulo recto
alteri superposito, exhibet Proclus p. 53. (Cf. Schwab. in Eu-
elid. Iib. I. §. 35.). Unde conseguitur, comstantis esse ma-
guitudinis angulnm rectum, adeoque pro mensura reliquorum
sumi posse. Vid. Pleiderer. in Hauberi Chrestom. Geom.
p- 506, ) ‘

De postulato quinto, aliis axiomate undecimo, ad ElL I
29. et in Excursu ad eam propositionem  fusius dicetar.
Unum monemus Peletarium in Elem. Geom. satis perverse hoc *
axioma adeo inter definitiones referre voluisse; evse enim ait
definitiongm linearym non parallelacum. Postulatum 6. vel,
nt aliis est, Axioma 12. quod nempe duac rectae spatium
non comprehendant, ex notione- lineae rectae w Maiero ex~
plicata consequi diximus ad definitionem quartam, Et recte
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 Playfair. observat, hoc.axioma supplere apud Euclidem defe-
ctum definitionis rectae, quae oerts haud perspicua sit, nec us-
quam adhibeatur, quum hoc potius axiomate demonstrationes,
quae huc pertineant, nitantur.

AXIOMATA .

Axiomata, quae et xowal Hvows, communes notiones,
vocantur , quod, ut Savilius ait, omnium mentibus quasi in-
sita et inmata sit eorum notitia, nulla egere. demonstratione
diximus, vel ita perspicua esse debere, ut nemo, qui ver-
borum sensum intellexerit, de veritate asserti dubitare possit.
Neque tamen propterea, monente Bamowio Lect. Mathem,
Lect. VII. p, 115, pu_tandum est, €a n.mphc:tet GYATTo -
 Sesnra esse, omninoquc demonstrari non posse. 4,5ic enim,
Barrov. addit, paucissima vel nulla cuiuslibet particularis
scientiae pronunciata possent haberi vel appellari principia.
Eo enim propendeo, ut- existimem,_ praeter unicum illud
omnis vatiocinii fundamentum: contradictoriae propositiones
nequeunt esse simul verae vel simul falsge, nullum alind dari
simpliciter jndemonsurabile axioma. Saltem particularium
scigntiarum principia nedum possunt, at etiam debent, si
poscat discipulus, a magistro demonstrari, Tenetur enim, sua
munia si probe exequi velit, ¢t nomen suam implere, sciens
‘tlae praemonstrator omnem a studioso. rationabilem (ita cum
barbaris Ioqui liceat) scrupulum eximere; ergo sua, quae ad-
sumit, principia, si obscura sint, exemplis illustrare, si dubia,
|

N
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NOTIONES COMMUNES,
SEU AXIOMATA.

1. Quae eidem aequalia, et inter s¢ sunt aequalia,
2. Et si aequalibus aequaha addantur, tota  sunt
aequalia.

3. Et si ab aequalibus aeqnalia auferantur, reliqna
sunt aequalia.

couﬁrmare debet (ut res fere et subiecta materia pnxo&ur) ex
aliis notioribus et magu indubitatis prineipiis ad ipsa usque
dmnium prima principia,. si opus sit, idque petet studiosus,
discursum promovendo. Sin nulla compareant talia, verita-.
tem axiomatum geometricorum ostendet per definitiones termi-
mormm; ut si quis ambigat de eo, an totum sua parte sit
maius; si nullum reperiatur in metaphysicis theorema wel
axioma certius, evidentius, simplicius illa, per quoll osten-
datur, recurrendum est ad definitiones totius et partis, maioris
ac minoris, e quibus recte positis haud difficile fuerit illud
axioma demonstrare, Pariterque se res habet in reliquis,*
Quamvis igitur Euclidis axiomata, quae ania defectui defi-
mitionum accuratarum, notionnm simplicium aequalitatis, in-
sequalitatis , lineae rectae erc. supplendo destinatae esse cen-
sendae sunt (conf, VWolf. de methodo mathem. brevis com-
mentatio Elem, Mathem. Tom, 1, p, 7.) eam evidentiam ha.
bere videantur, ut in iis acquiescere possimus, nec ulteriorem
demonswationem requiramus, reprechendendi tamen non sunt,
qui subtiling omnia rimati ad simpliciora adhuc principia pro-
gredi' tentarunt, quin probandi, si reapse simpliciora atque
evidentjora sint priucipia, quibus suas demonsnationes supet-
struant, Ita Proclus refert, Apollonium primum Euclidis
:amoma. Quac  eidem aequaha sunt, aequalia’ sunt. inter se,
demonstrare conatum esse, sumto 1) ea, quac eundem locunr.
occupent, inter se aequalia esse, 2) quae eundem locum oc-
cupent, et aliquid tertium, inter se eundem locum occupare,
Haec ipsa tamen supposita Euclideis haud certiora, forte etiam
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obscuriora esse, nec in omnes omnis generis guantitates qua-
drare monuerunt Proclus et Savilius. Sano tamen sensu Apol-
lonii enunciatum sumi, atque ita reliqua fere omnia Euplidis
axiomata ex axiomate 8. devivari posse, iure existimat Austin.
p- 8. et Hauber, Chrest. Geomeur, p. 130. Generatim etiam
certum est, axiomata, quae Euclides habet, alia ab aliis pen-
dere, ita ut, samto uno, legitima demoustratione inde de-
duci possit alterum, v. c. sextum e primo (cf. Schwab. Com-
,mentat, in:prim. Elem. Euclidis librum §. 32. et alibi, et Plei-
derer. in Hauberi Chrestom. Geom. p. 289. sqq.. Garz..allge-
meine Giossenleire Halle 15620, p. 13. sqq.) ac 7. prima
axiomata aliquanto generalius ac brévius ita efferri posse:
-Aequalia si aequales variationes subeant, aequalia erunt, quae
inds nascentur. Aequalia autem -si. inacquales, aut inaequalia;
si aequales variationes subeant, indequalia inde nascentur. Di-
stinctins sutem ot scopo Euclidis accommoedatins erat, 'sin-
gulas, quae in censum veniunt, variationes mominatim ac a

.reliquis separatim recensere. Axiomati 5. addi poterat, ut:

Clavius monet, alind e} simile axioma:: Si ab acqualibus an-
Jerantur inaequalia, reliqua sunt inaequalia. Pari ritione axi-
omati 4. aliud simile addere nihil attinet. Facile enim patet,
si quis dixerit: si aequalibus insequalia addantur, tota esse
inaequalia, idem illum dicere, quod in axiomate 4. enuncia-
tur. Sextum etiam et septimum axioma generalius admittuat
enunciatum in hunc Lere modum: Quorum aeque multipla aut
aeque submultipla aequalia sunt, sunt inter'se aequalia. At Eu-
clidis scopo sufficiebant dupla et dimidiz. Ad axioma 8. monet
. Savilius, distinxisse Geometras inter {paguoley et fpapuolscdus.
Illud n.mpe dici de superpositis, quae perfecte congruant, hoc
de superpositis, quae quoque modo coaptentury id quod ex de-
moastratione Lib. I prop. 4. patere arbitratur. Ipse tamen fatetur,

. ~
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4. Et si inaequalibus aequalia addantur, tota sunt

, inaequalia, ' o
5. Et si ab inaequalibus aequalia auferantur, reliqua
sunt inaequalia, - \ '

in Lib.J. prop. 8. id discrimen haudita accuvate obsarvari, nie
forte incuria libririorum Spaguolouinys positum sit pro Sv})ag—
poodoys, €aeterum huius axiomatis ad sequentia applicationes
supponunt, tanquam ex communi notione superficici planaa
notum, planum ita posse plano applicari, ut secyndum omnem
suam extensionem cum illo coincidat. (Pfaiderer. in Hauberi
Chrest. Geom. p. 295.) Couversam guoque huius axiomatis
veram esse, ait Clavius, in quo tamen Savilio monente cmat.,
Vera nempe est conversa, si de lineis rectis et angulis recti-
Hpeis sermo sit, at non de aliis quibuscunque quanticatibus,
nisi forte etiam hic distinguere velis inter {papudlav et dqap-
uolsodas. Tum dicere possis:-Quae inter se acqualia saat,
sibi quogno modo coaptari possunt (Fgaguolovrar) at non
semper perfecte congruunt (&pagucfovee). Verum etiam ita
propositio erit mnon perfecte comversa axiomatis 8. Rectas
antem omnes inter se aequales etidm sibi mutuo consruere,
idemque dé angulis rectilineis valere, in sequentibus, prae-
sertim 4. et 8. libri I, supponitnr, et demonstrari etiam po-
test, dammodo posinlatam 6. in nostra oditione, nempe duas
rectas spatium non iicludere pro axiomate sumas, atque itg
demonstravit Savilius p. 152,

fa axiom. 9. addi potest monente Savilio: Totum aequale

esf omnibus suis partibus :inud sumtis, Apud Barrovium et

" Clavium (qui etiam nononullis praccedentibus axiomatibys
ali_cLua consectaria pex Te perspicua addit) post axioma 9, in-
seruntur duo alia haius sententiae: ’

10, a. Duae rectae segmentum commune non habent. Iloc
axioma certe in l. XI, prop. 1. supponi videtur. Rob. Simson.
quidem monet, ex L. I. prop. 11. illud derivari posse. Aty
si id quoque concedatar, de quo tamen ambigi posse videtur,
idem tamen axioma, quod cacterum ex Maieri delinitione

v
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lineae rectae consequi supra diximuid, iam in accuratiore de-
monstratione 1. I. prop. 1. supponitur (vid. Proclus p. 59. et
Savil, ad prop. 1. p. 173.), pariterque in demonstratione I.
4. et I. 8. monente Pheiderero Thes. inaugur. 1787. Thes. 4.
" unde vectius hoc assertum pro axiomate sumseris.

11. a. Duae rectae in uno puncto concurrentes, si produ-
cantur ambae, necessario se mutwo in eo puncto secabunt. Quo
" vix opus esse videtur. Nostra deinde postul. 4. 5. 6. vel
axiom, 10, 11. 12, sunt apud Clavium 12. 13. 13. Alia
quaedam axiomata Clavius, Henrion., Barrov., Baermann.
aliique addidere, quibus tameun nos facile carituros putem.
At forte mon inepto addi possunt ep, quae sequuntur:

Ax, 13. Recta, cuins parsintra spatium limitibus undequaque
circumscriptum i, e, intra figuram aliquam sita est (vel quue in
plano figurae per punctum aliquod intra figuram ducitur) ex
utraque parte producta figuram istain in duobus minimum punctis
secabit.

Ax. 14. Duae figurae, in eodem plano descriptae, qua-
rum una punctum aliquod intra alteram, aliud autem ;;um:tum
extra eam situm habet , necessario se invicem secabunt,

Ax. 15. Si a puncto ex una parte rectae alicuius infinitas
sito ad .punctum ex altera parte situm ducatur recta alicea,
duae hae rectae necessario se in puneio alique secabunt.

(Plleiderer. in Hauberi Chrestom. Geom. p. 295. sq.
et Lorenz. erster Cursus der reinen Mathem. Geometr. §.

A
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6. Et quae eiusdem duplicia, aequalia inter se sunt.
7. Et quae eiusdem dimidia, aequalia inter se sunt.
8. Et quae congruunt inter se, aequalia inter se
sunt, | ‘ .

9. Et totum parte maius est.

2). s3q.) Caeterum ut supra iam mommimus, fuerunt a
Rami inde temporibus, qui plura alia, quae in sequentibus
demonstrantur, adeo clara et facilia esse putarent, ut in axio-
matam et postuhtomm numerum referri possint. At metho-
dus mathematica, ut Barrov. monet 1. c. p. 66. strictissi-
‘mam principiorum paucitatem affectat, vel potius efflictim
depent. Neque tamean negandum ‘est, yymulto plura esse, ut
Savilius ait p. 156. (et iam ante eum Campanus monuit ad
finem axiomatum) quibus passim et Euclides ipse et alii
Geometrae inter demonsu‘nndum utantur, quae tamen omiia
a pranmuns pnnclpm, vel a logica naturali fere originem
habent, qualia sunt: contfadicentium perpetuoc unum esse
veram, aliud falsum, ex quo et illud oritur, duas magnitu-
dines homogeneas, itemque angulos aut esse inter se aequales,
aut inaequales, et, si inaequales, alteram esse maiorem, al-
teram minorem. Item principium illud logicum, illud esso
falsum, ex quo per necessariam consequentiam falsum sequa-
tur, quum ex veris nil nisi verum, ex quo pendet tota vis
dmaywyis, hoc est, demonstrationis per impossibile. Et eius- |
modi quidem axiomatum et aliorum generum plura sunt ex-
empla, quorum numerinn inire difficile, quae inter demon-
strendum non animadvertentibus etiam occurrint, quae seor-
sim adnotare studiosis inter legendum commodum foret.¢*:
Leges tamen rigorosae methodi an id permittant, dabitari
possit, moncute Pleiderero in Hauberi Chrestom. Geometr.
p. 288,
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PROPOSITIO L

Gbserv. Problema contingt haec proposmo. leferunt,
autem pyoblemata, ac theoremata inter. se eodem modo atque -
ex Gemini sententia postulata et axiomata. Gaeterum Euclides.
utrumque communi nomine wedragis comprehendit, et potest,
sane, quod- ¢tSavilius ex parte monet, facile unum genus in aliud
converti. Sub finem tamen Enclides semper ca distinguit so-
lemuibns verbisi dmep #se woijoae, vel Omsp ids dsifae. Pro-
blemata paviter ac theoremata plures partes' habent. Et ve-
teres qmdem in illis, si omui uumero absoluta sint, inesse.
dixernnt TgoTaow, em‘}ww, &ogwpov, Xaraoxevny, enodsifiy,
ovumigaoua. Jlodrecs est ipsa. propositio, quaé in. proble-
mate datum et quagsitpin, in theoremate paritér datum ant
suppositum, et id, quod- demonstrari oportet, complectitur,
Ita nostrum problema postulat, super datam rectam terminatam
teiangulum dequilaterum constitugre. “Ex@soes id, quod uni;
versaliter dgtum esse dictum. erat, ad sipgulares schematum
lineas applicat, et nomnunquam explanat v. c. hic: Sit data
linea. 4B. i0piouds. simili ratione quaesitum in crtp aliquo
exempla ad oculos: ponit. Apgacxsvy ea, quae facienda. pro-
ponebantur, efficere. docet, cui subiungunt nonnulli alternm
diogeouoy, guo enunciatur, ea, quae fieri debeant, in pro-
posito exemplo facta esse. " Amidsifis id demonsnat, ac ovi-
fréoaoue inde concludxt, quae in problemate fieri iussa crant,
iam reapse facta esse. Et similiter fere res se habet in theo.
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_PROPOSITIO L, (Fig. 1)

Super datam rectam terminatam tn'anguhuﬁ aequi.
laterum constituere.. .
Expositio. Sit data recta terminata _4B.

Determinatio. Oportet igitur super 4B rectam
terminatam triangulum aequilaterum constituere.

rematibus. Non tamen omnes hae partes expresse entinciantur,
In pluribus Mss. etiam in !mc propositione hae voces desunt.
Quin VV. DD: de Lambre et Prony in Pracfatione, Euclidi a
Peyrardo edito praepositd, istas denominationes meras com-
mentatoris inugas esse (une pédanterie de commentateur) pro-
nuntiaverunt. Aliter tamen de ea re iudicat Savilius, qui
has propositionis partes fusius explanat, Vide Hauberi Chre-
stom. Geom. p. 168. sqq. Nobis sufficiat eas semel exempli .
“causa protulisse. Propositio, Demonstratio ac Conclusio nun-
quam deesse possunt. Cf. Savilius. Ad propositionis enuncia-
tum quod attinet, Datum quid sit, alii aliter exposuere, ut
videre est in iis, quae Procli Scholiis suliuncta sunt in Edi-
tione Basileensi 1553, Hic sufficiet iutelligere rectam, gnae
reapse exhibita et ob oculos nobis posita est. Caeterum Eus
clides, quum in Elementis id tantum pmpositﬁm sibi habe-
ret, ut doceret tirones, qua ratione obtineri possit proble-
matum Pr&positorum solutio, contentus fuit, more didactico
solutionem proponere, eiusque demonstrationem  exhibere,
i e. Synthesi tantam nsus est: at, qui primus problemata
illa sibi pl‘bponebat, sive Euclides ille fuerit, sive alius quis,
Analysin aliquam, sive methodum heuristicam adhibere necesse *
habebat,  Et sane longum fuctit et sacpe perdifficile, tirones
nulla_mite scientia mathematica imbutos semper ope Analyseos
ad pﬁma artis pridcipia rediicere (sed ad haec usque in Ana-
lysi recedendum foret, quoad nihil adhue cognitum aut aliunde
demonstratum sumere liceret) : sufficere videtur docere, quid,
et qua quid ratione effici possit: jtaque Synthesis Euclidis

Cc
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scopo sufficere putanda est. Conf. Scarburzh. p. 49. Vide
tamen Analysin PBeidereri in Haubeti Chrestom. Geom. P-
299.) At in ipsa tamen composmone nostri huius problema-
.tis atque eius demonstratione id forte quis desideraverit, quod
Euclides non docuerit, circulos, quos describi iubet, se in-
vicem secare, fadeoque in potestate semper esse Problemalis
solutionem. Van Swinden. (Anfangspr, der Mclskunde, Jena
1797, Jp. 22.) id pro axiomate sumit. In usum vocatis iis
axiomatibns, quae reliquis addi posse supra vidimus, hac
ratione, demqnstrari id omnino poterit. Quum (¥ig. 1.) cir-
culus, quem A4 vocabimus, centro 4, radio 4B descriptus
sit, patet, punctum A esse inita circulum A, punctum B
autem in ipsa circumfererentia circuli 4 positum. Hinc, quae
in recta AB ulra B producta snumuntur puncta, v. c. E, ne-
cessarip extra: civculum A sita erunt. Si enim neges, puncta
ut K vel in circumferentia circuli 4, vel iniva circulum 4
sita sint, necesse est. Priove casu foret AE==AB, posteriore
AE<AB. At, quam E in 4B ulua B producta esse su-

’
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Constructio._ Centro quidem 1, intervallo at.
tem AB, circulus describatur BI'4 (Post. 3.); et.
rursus, centro quidem B, intervallo autem B.4, cir-
culus describatur AI'E (Post. 3.); et a puncto I,
in quo ‘sese secant circuli, ad puncta 4, B adiun-
gantur rectae I'4, I'B (Post. 1.).

Demonstratio. Et quoniam 4 punctum cen.’
trum est BI'A circuli, aequalis est A1 rectae 4B (Def.
15.); rursas, quoniam B punctum centrum ‘est ATE
circuli, -aequalis est BI rectae B.A (Def. 15.). Ostensa
est autem et 14 rectae 4B aequalis; utraque igitur
ipsarum I'4, I'B rectae AB aequalis est. Quae autem
eidem aecqualia, et inter se sunt aequalia (Ax. 1.);
et I'A4 igitur rectae I'B est aequalis; tres igitur I'4,
AB, DI aequales inter se sunt. .
matur, erit etiam utroque casu 4E> 4B, quod est absurdum.
Eigo puncta E in 4B producta sumta erunt extra cirenlum 4.
Descriptus deinde-alter circulus, quem B vocabimus, cx centro
B, r:dio 4B, ex una parte puncti B rectam 4B secabit in
puncto 4, atque ex altera pmte in puncto aliquo E sito in
4B ulua B producta, i. e. extra circulum A, Quum igitur
cireali B punctum aliquod 4 intra circulum 4, alind autem
. einsdemn circuli B punetum E cxtra circulum A situm’sit,
duo hi cireuli necessario se invicem secabunt {(Ax. 14.) in
puncto aliquo I* Cf. Wolf, Elem. Geometr. §. 197. Caete-
rum quum non tantum figurae 4I'B, AE, verum etam 4yB,
AyE sint limitibus nndequaque circumscriptae, patet, duos
bos, circnlos tam supra quam infra 4B in punctis I' et y se
‘invicem scéare, adeogue duplicem dari problematis solutionem,
dum tam wiangulum 4yB, quam AI'B quaesiti wianguli locum
habere possit. An forte plures adhuc solutiones locum habere
possint, hic nondum definiti poterit, dwm ostensum fuerit,
circulos in pluribus quam duobus punctis sc non secare, Gf.
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infra Prop, VIL Cor. 2. Ramus monet, esse manifestam hy-
sterologiam in Euclide, quod hoc speciale problema prae-
mittar, nec statim generale illud, {luod I. 22. habetur, tractet,
Quasi vero eae, quae I 22, praecedunt, pl‘oposilioiles, quaé
ct ad stabiliendam I. 22. faciunt, hanc ipsam I. 1. non snp-
pounant, aut sine ea rite demonsirari possint! Caeterum, qnod
JProclo p. 89, referente, Zeno Sidonius monuit, in demop-
, stratione tacite sumitur, rectas AI', BI' ad punctum I', in
quo conveniunt, segmentum' communc non habere, unde ap-
paret necessitas id pro axiomate sumendi. Cf, notata ad Defin.
4. et ad Ax. 10. a.

\

PROPOSITIO IL

Obs. Tacile patet, varios esse hnius problematis casus,
prout punctnm 4 vel in recta BI ipsa ant producta, aut
extra cam situm sit, quos plenius enumerat Proclus, Quum
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Conclusio. Aequilaterum igitur est 4BI trian-
gulum (Def. 24.), et constitutum. est super datam
rectam terminatam .4B. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO I (Fig 2)

Ad datum punctum, datae rectae aequalem rectam
ponere.

Sit quitem datum punctum ., data autem recta
BI'; oportet igitur ad A punctum, datae rectae BI'
aequalem rectam ponere,

Adiungatur ab 4 puncto ad B! punctum recta
AB (Post. 1.), et constituatur super eam triangulum
aequilateram 4AB (Prop. 1.), et producantur in di-
rectum ipsis 44, B rectae AE, BZ (Post. 2.), et
centro quidem B, intervallo vero BI', circulus de-
scribatar I"HO (Post. 3.); et rursus centro A, et in-
tervallo /H circulus describatur HK. 1 (Post. 3.).

autem expo:ulo casu, qui in mnostra figura est, veliqui nihil
iubeant d1fﬁcuhans, supersedere liceat eorum expositione.
Torte autem miretur aliguis, et veapse mirati sunt tum veteves,
quos Proclus ait simpliciorem problematis constructionem ad-
fectasse, tiun Ramus aliique, Euclidem his ambagibus uti,
ut ad punctum datnm A rectam aliqnam 4.4 ponat, datae
‘rectae BI' aequalem. Poterat enim brévius dicere: Ducatur ex
4 recta quaecunque AE, ac deécl’ipto (Post. 3.) centxo A,
imervallo BI, circulo, abs¢indatur A4, quae proinde aequalis
etit rectae BIW Poterat sine dubio Euclides ita rem omnem
absolvere. At, ut Proclus ait, hoc nihil aliud foret, quam
mera petitio principii. Nam qui petit, ut ad o describatur
crculus intervallo BI', petit ut ad A ponatur linea rectae
BI' aequalis, quod fuit demonstrandum nec petendum. Nec
postulatum tevtium ita intelligendum est, quasi liceret alibi
centrum, alibi intervallam circuli accipere, ut ad Post. 3.



38 . ELEMENTORUM

'Enct oy .70 B oyuciov xévroov dovt vot T'HO
wmixdov, ioy Zoviv q BI < BH. Ilehw, inel
wo A oyusiov xévvpov Zovl voi HKA wixhov, ion
govtv o) AA vy AH, &v 5 A4 5} AB loy doviv:
Aoty doe 1 AA Aowy v BH loviv  ioy.
"Edely3y 0% et 9 BI' v BH ioy éxuvipe doa
vev AA, BI' v BH ioviv ioy. Te¢ 8 w6 aved
foe, xai gMyhowg foviv iow ot AA doa v BI'
oviv iog.

Hgog doo vgi dodévne oqueio wi A, 7 6‘005:017
svdsie ©j BT ioy ev8¢ia neizar q AAd, "Onep idee
QL oL

MPOTAZIS y.

Ao Bodewoiiy v ey avicwyv, dnd e uéilovog
v7 &haooove logy svdsiav dpeleiv.
1

monet Savilius.  Praeterea, hac constructione sumta, ad
demonstrandam  rectarum 4., BI' aequalitatem, utraque
dicenda erat aequalis esse intervallo, quo puncta extrema
crurum circini, cuius ope circulus centro A descriptus fuir,
inter se distabant. "Hoc¢ circini crurum intervallum quum in
figura haud ob oculos posifum sit, exactissimo geometrae
sine dubio minus aptum visum \fuic ad rem per se simplicis-
simam demonstrandam. Malebat ostendere, rectam 4.4 pa-
riter ‘ac BI" rectae BH ob oculos positae aequalem, adeoque
duas 44, BI' inter se esse aequales. Reapse etiam apertura
circini, dum a puncto B ad A tansfertur, vatiationibus ob-
noxia est haud detegendis, nisi descriptis, gquos Euclides de-
scribere iubet, integris circulis. Nec instrumentorum fide niti
debet demoustratio. Monenda haec duxi, quo certius sub ini-
tium statim operis tivones axg/fsiay summi viri observent.
His addo, quae Savilius de hac re habet p. 1794 ,,Obsel’vent
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Quoniam igitur punctum B centrum est circuli
I’'H®, aequalis est BI" rectae BH (Def. 15.). Rursus,
quoniam punctum' 4/ centrum est circuli HK /I, aequalis
est 4 rectae 4H (Def. 15.), quarum A4 rectae /B
aequalis est; rehqua igitur A reliquae BH est aequa-
lis (Ax. 3.). Ostensa est autem et BI' rectae BH
aequalis; utraque igitur ipsarum A4, BI' rectae Bl
est aequalis. Quae autem eidem aequalia, ‘et inter se
sunt aequalia (Ax. 1.); et 4/ igitur rectae BI est
aequalis. ‘ s

Ad datum igitur punctum 4, datae rectae BI'
aequalis recta ponitur 4.1. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO ITL (Fig3)

Duobus datis rectis inaequalibus,. a ‘maiore rectam
minori aequalem auferre. |

.
studiosi, si placer, differentiam magnam in hac ‘parte inter
problema et theorema. In problemate, ubi quasi manualis ope-
vatio requiritur (quamvis etiam ipsa Euclidis et geometrarum
problemata a mechanica stnctura et fabrica abesse longissime,
et non tam manus quam mentis opera absolvi ex Platonis sen-
tentia dixisset idem Savilins' p. 162.), traiectio linearum ad
aium atque alium situm et positionem admitti non potest :
potest in theoremate, ubi nullum opus e:pgmu, per imagi-
nationem traiici linea aut figura a suo loco et superpouni alteri
lineae vel figurae, ut in guarta propositione fit. Nam, quia
in theoremate nihil aliud quaeritur, quam verum et falsum
neque quicquam est falsum in illa traiectione, quae per solam
imaginationem ad ostendendam conclusionis veritatem fit, et
pon quasi per fabricam manualem, aut ministerinm aliquod»
problematicum, récepta est iure merito in theoremate traiectio
illa imaginaria, quae in problemate esset vitiosissima.*

.
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" Eotoowy ol dodeiour Svo svdsiur dvegor ei AR,
T, &v weilov fova 4 AB- 8¢ O émo wig peifovos
vig AB 15 Bdocove vy T iogw svdeiay dgeheiv.

Keiodw ¥) mpos 16 A oquelp v I svdeiq ion
95 Ad xai wéviow piv ©6 A, dwevipens 8t 76 Ady
xuxlog yeyosipdw o AEZ. '

Kab énst t0 A oqusiov #évigoy iovt 100 AEZ
wxhov, ioyg doviv o AE v A4 6éddi wei g I oy
AA 2otiv ioy ‘Evavépe doe wiv AL, T v A4
dovly oy, digve xwi 4 AE of I doviv ion.

Mo doa dodstoiy evdaiv avicwy vav AB, I,
dnd wije meilovos vic AB g éhdooowvs vy I ioy
dproyvac 4 AE. “Onep &er mworfout, -

. ! 7
IIPOTAZI R d.

'Edy 8o voiywve Tde dyo mhevgds Taic dvol mhev~
puic ioag &yy, énavégey éxevépy, xal THv yuviay vy
yavig iogy &y, Ty Um0 vuy {owy svFeGy megie~
qopévyy: xal vy Bdow T Bdost iony e, nol o
Toiyavoy TG Torywve icov. doval, xal el Aowat yovice
teis Aotmeic yuviorg ioee €6ovvar, xavige xetiQy,

LI c .
Vg &g ol ioae whevoai vmoTeivovaey.

1) Peyrardus ex Cod. 190. vel a. addit ydg, quod edd.
Basil, et Oxon, recte omittere videntur, nisi’ vocem ydp eo
sensu sumere velis, quem etiam nonnunquam habet, ut signi-
ficet nempe, scilicet, Cf, Prop. 9—12 huwins libii cum
1 I 1. Constryctio problematis I. 2. tamen pariter ab

initio habet yag, }aariterque II. 11, Haec talia utsam ponere
an omittere vells, haud sane multum refert,

PROPOSITIO IIL

Obs. Duo potissimum casus distingui possunt, prout duse
-vectae idem punctum extremum habeant, aut non, Reliquis
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- Sint datae duae rectae inmequales /B, I'y quarum
maior sit .. 4{B; oportet igitur a maiore A8 rectam
minori I' aeqllalem auflerre, o

Ponatur ad punctum . rectae F aequalis A.f
(Prop. 2.); et centro quidem A, mte[vallo vero A,
circulus describatur 4EZ (Post. 3.}, . v

Et quoniam. 4 punctwn centrum est circuli 4EZ,
aequalis est AF rectae AA (Def, 15.); sedet I éidem
A est aequalis; utraque igitlir ipsarum. AE, I rectae
A est aequalis; quare et LE est aequalis rectae I’
Ax. 1.). . ‘

Duabus. igitur datis rectis maequallbus AB, I'y a
maiore _{B minori I' aequalis ablata -est AE Quod
oportebat faccre. . ’

PROPOSITIO IV. (Fig. 4.)

Si duo triengula duo latera duobus lateribus aequa
lia habeant, utrumque utrique, et angulum angulo
aequalem habeant, ab aequalibus rectis contentum; et
basirx basi aequalem habebunt, et triangulum triangulo

'

aequale erit, et reliqui anguli reliquis angulis aequales
erunt, alter alteri, quos aequalia latera subtendunt.

casibus similibus iis, quos ad Prop. 2. diximus, immorari
nihil attinet,

PROPOSITILIO IV.

Obs. Haeo propositio prima est, in qua principium con«
gruentiae sive Ax, 8., elusque conversa, quatcaus. conversam
habet, adhibetur, Non quidem defuere, qui hoc demonstrationis
genus repudiarent, quod minus geometricum sit, et mechaniei

aliquid sapiat, tvaugulumque assumat eum motu et ad aliam
1
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+ "Eotw dvo wolywve vé ABT, AEZ, wde¢ dvo
mhsvocg vug AB, AT waic dvor mhevpais 1ais AE,
A7 isag &ovre, inatépav énavipe, vy piv AB v3]
dE, vy 8t AL v AZ, »al yoviev vy vmo BAL
ywvie o1 vwo EAZ {ony Ayw, ove zei fdowe 7 BI
Buoet v FZ Vo éovt, xat w0 ABI wpiywvoy @
AEZ voiyove foov Eovor, ol af Aotmai ;mwwu Taig
lolﬂals 70)1/lal§ i EUO"’T“!, 6”“159“ eua'zé()a 'Ulp ag
af {oat nlw@at vnouwoww, o; ,ww vmo ABI 877
vno AEZ, 7 0k vnd AI'B v vao AZE.

"Egugnoiopévov ydg voi ABI toiyuvov éni o
AEZ wpiyovoy, nat vtedeuédov sov uiv A onpeiov
it w0 A 01,,ueuw, v’e 0 AB stdslac int v AE,
2pagpocer zat w0 B awwuw é"tl z0 E, tfm 70 fonw

Al
positionem translatum.  Et iam Proc]us ait p. 66. hane
Spmouoyyy seusibili inniti noloui, s aiednzys xal Svag—
yous Fpeodar dmodjwswe,  Pariter congruentiae illud prin-
cipium reiecere Flussas Candalla, Peletarius, Thomas Sim-
pson'., qui  superpositjonem unius ﬁgurae super altevam
mere mechanicam {a mechanical consideration) esse dicit
(Elem. of Geometry, London 1800. p. 255.), aliique. At iure
his dudum regessere Clavius, Savilius, Scarburgh. , Playfair.,
aliique, non mann sed mente tantum fieri illas fignrarum su-
perpositiones, nec nisi a notione aequalitatis pendere. CF. quae
e Savilio ad Prop. 2. attulimus. Scite Wallisius ait '(Oper..
, Mathem. T. II, p. 668.: ,,5i ita sint comparati circylus arcticus -
et autarticus, ut si ceptrum centro accommodani intelligatur,
et planum plano, reliqua congruerent puncta; eruut illi (per
.iqaap'uayy}v) aequales, utut alter alteri non admoveatur, sed
toto coelo distent.** Playfair. tamen iniustis bis cavillationibus:
.e0 usque concedit, ut novam axioma sumi posse dicat, huius
sententjae: Si duae sint rectae lineae, atque super una earum

constituta sit figura quaecunque, super alteram semper constitui
« .
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Sint” duo triangula ABI", AEZ, duo latera 4B,
AT' duobus lateribus JE, AZ aequalia habentia,.
utrimque utrique, nempe latus AR lateri JE, latus
Al vero lateri 4Z, et angulum BAI angulo EAZ
aequalem ; dico et basin BI basi EZ aequalem esse,
et triangulum ABI triangulo 4EZ aeqnale fore, et
reliquos angulos reliquis angulis aequales forc, alterum
alterl, quos aequalia latera subtendunt, angnlum nempe
ABI' angulo AEZ, angulum AI'B vero angule
AZE- 5 R
~ Congruente enim triangula 4BI" triangulo JEZ,
et posito quidem puncto 4 super punctum A, AB
vero recta super JE; cohgruet et punctum B ipsi E,
quia est aequalis’ AB ipsi' AL tbngruente autem AR
posse figuram alteri aequalem, e quo deinde omnia derivari
possiut, quae vulgo per superpositionem demonstrentur. At
dubito, an hac nimia erga obtrectatores liberalitate Status
controversiae multum mutatus sit. Alteram enim jllam in axio-
mate sumtam priori aéqualem figiiram clamabant illi, nihil
alind esse, quam pariter figurae in alinm locum translationem.
Rectius tamen ille ac Thom. Simpson., gqui ne superpositione
opus haberet, mavult propositionem hanc quartam inter Axio-

. mata referre. In theorematibus itaque intacta mangat illa li-
nearum et ﬁgm‘ardm mente tantum concepta translatio, sine qua
simplicissimarum propositionum vix tolerabilis dari posset de-
monstratio, Caeterum omnes huius propositionis partes dili-
gentissime explicavit Savilius, cuius observationes legere pos-
sis etiam in Hauberi Clirest. geometr. p. 181. Huic proposi-
tioni sequens addi potest corollarinm: 8i duo triangula tinum
quidem angulum utrimque aequalem habeant, et e rectis etiam
hune angulum comprehendentibus una prioris trianguli acqualis
sit uni posterioris, ) altera auterp priovis trianguli maior sit altera
posterioris ; erynt etiam triangula ista inaequalia, et prius qui-

v
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evar 1y AB v AE épaguoodone Ok vic AB ini
wy AE, époguices wei 7 A evdeiw int vny 4Z,
i w0 iomy elvar 1y Yo BAT yoviev v vne
EAZ dcve wat 0 I' oqgueloy ii 70 -7 oypsiov
Zgapuocer, Sl vo lony madey elvae wy A 15 AZ.
"Aiid pajy xal 30 B énl g0 E igypuonet, were fo-
oty 5 BI' '3ni Baoww vijy EZ Epapuocer & yup t00
ndv B ini w0 E epeguicevvog, vob Ot I' dni vo Z,
y BI' fecs ént 'm}v EZ ovx igpagudeer, dvo sv-
siae ngcq'y negts,,ovow, onep lovriv  dduvazow.
E(/ag/wou dpe 74 BI' ﬂaotg s vy EZ, xai iop
avey éovar lwgvs xal ohov vo ABI toiywvoy Zmi
odov w0 AEZ toiywvoy Ecpag,uo'oel, xai ooy atrd
fovar, wat o lowsol ;mwwu ut 1dg Aogmas /wwug
égoap,uoao'vm, xel fowr el ioovear, 7 iy vno
ABT f no 4EZ, 4 8 Ym0 ATB v dnwo AZE.

"Eov doa 8vo tolywve vds Mo silwvgds waig dvol
akevpals ioag &y, énaripuy iiatipy, xai Ty poviey
vy yovig iogy &y, v URe Tav icwy evday me-

dem maius erit, CF Plleiderer. in Haub. Chrest. p. 301, Et
multo magis, si utrumque crus angulum illum comprehendens
in uno triangulo majus sit, quam in altero, illud etiam trian.
gulum maius erit, quam hoc. — Hac' occasione de Corollariis
universim notari potest, Euclidem ipsum paucissima, aut, ut
. A;.su’n. putat p. 16,, forte ne ullum ‘guidem addidisse, quod
uempe brevitati consuleret; nec nisi iis, quae maxime ad
séopum suum facerent, immorai vellet, Commentatores autem,
ut qui alium scopum haberent, plur'a ‘subinde addiderunt, e
quibus si potissima seligeremus, lectoribus haud ingratum fore
putavimus. Graeci ea moploucze vocabant, gquam vocem tamen
diversa nonnunquam significatione adhibere solebant. Erat
nempe Porisma, quod et Proclus innuit (70 wépeope léysras
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ipsi 4E, congruet et 41" recta ipsi 4Z, quia aequalis
est angulus BAI ipsi EAZ; quare et punctum I
puncto Z congruet, quia aequalis rursus est AI" ipsi
dZ. At etiam punctim B puncto E congruebat;
quare basis BI' basi EZ congruet; si enim, puncto
quidem B ipsi E congruente, puncto autem I ipsi
Z, basis BI' ipsi £Z non congruat, duae rectae spa-
tium continebunt, quod fieri nequit (Post. 6. vel Ax,
12.).  Congruet igitur basis BI" basi EZ, et aequalis
ei erit; quare et totum triangulum ABI toti JEZ
triangulo congruet, et aequale ci erit, et reliqui an-
guli reliquis angulis congruent, et aequales eis erunt,
angulns nempe ABI" angulo - /EZ, angulus autem
AI'B angulo 4ZE.

Si igitur duo triangula duo latera duobus lateribus
aequalia habeant, utrumque utrique, et angulum an-
gulo ,aequalem habeant, ab aequalibus lateribus con-
tentum; et basin basi aequalem habebunt, .et triangu-

xa) i) moofnudruy TGy oloy va Eixdside yeyoappive mogi-
aparg) §insu]ate aliquod problematuni ‘genus, vel, ut Pappus
in Collect. Mathem. Libr. VII. Praef. ait, medjae quasi
naturae inter theoremata ac problematd, quod idem etiam Proclus:
asserit ad I. 15., atque porismata hoc sensu sumta tribus Libris
exposuerat Euclides, qnos temporum ininria deperditos restituere
conatus est Rob. Simson. Alio autem sensu porisma in ele-
mentis sumitnr, ubi pletumque significat propositiones, quae
cum in ipso demonstrationis cursu se ultro offerrent, (oray
&% Toy dmwodedsyuiviy &1AS T cvvagavy Jsuvpyua, pr meods-
pivoy guey, Proclus ait p. 59.) absoluta demonstratione separatim
enunciantur, unde etiam Proclo austore L. e. porisma ncnien

accepit, dsmwee 7o xépdos Oy Tijs fmiarnpoviars deifews magegyov.

' '
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pleyopévyys wal 1y Becw i fuoer ioyy e, xal
26 1grywvoy w6 Topevw icov fotw, xel i lowwal
yoriae Teie hownais ywviars loae fgovier, ' éxaripe
sxarigu, vy dg ui fom mievgar vnoredvovsy. “Omeg’
ébee Jeilat.

ITPOTAZIY &

Tuv lgooxeduy rotywvuy «i moog vy Sudss yuviee
iowe urdajhatg eicl, xel, agogerfindeciy TGy icww
ey, «f tno vy Pdow yoviee foar dikidats
§oovTaL.

"Botw to/ywvov ieooweiic o ABIL, iy iov .
1y AB mlevoay v AL sthevoi, nai mpogexfefin~
cInowy ¢ evdelag raic AB, Al evdeiar wi B,
TE" 2y, 6w 9 piv <n6 ABI yovie i “né ATB
ioy dowv, 1 0t vsio I'BA «5j vne BIE. -

Eiigdu ydo ni vi¢c BA rvyov oqusiov 10 7,
xal dgypredo dao is pedoveg vis AE vy Lido-
oovt v AZ ioy 5 AH, xei inelevzdwcay i L1,
HB evdeicu.

"Enet oty oy doviv ) v A7 v AH, 5 &t AB
vy Al', b0 &) «i ZA, AI vt vaic HA, B
iGa eioly, drardge Enatiow, zal yovicy zoyy ns-
otéyoree vy vao ZAH: fuotg doe 21 Blast 13
HB oy {oti, nat ©0 AZI voiyovoy v AHE 1¢e-

" Cf p.80. Nos sensu paulo generaliore opnia, q.une e demon-

stratione sponte sing longis demonstrationum ambagibus fuunt,

Corollaria aut Consectaria dicerc solemus, noonunquam etiam
generalius haec atgue alia similia Cbservationes vocabimus.
PROPOSITIO V.

Obs. 1. Savilids' observat, lovozsiay zgeyumey nen de

pluribus triangulis aequicruris intelligendum esse, sed idem
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ham triangulo' aequale erit, et reliqui anguli reliquis
angulis aequales erunt, uterque utriques. quos sequalia
latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.

PI{‘OPOSITIO‘V (Fig. 5.)

Isoscelium tnangulorum anguli ad basin aequale{

" inter se sunt; et productis aequahbus rectis; anguli

sub basi aequales inter se erunt, .
.

Sit tnangulum isosceless ABI", habens lams AB
aequale lateri AT, et producantur rectae BJ, I'E in
directum rectis AB, AL (Post. 2.); dico angulum
ABI angulo AF B aequalem esse, I'B. vero ipsi
B[‘E‘ - ’ 1

Sumatur enim in BA quodlibet punctum, Z, et ati-
feratur a maiore AE minori AZ% aequalis rects AH
(Prop. 3.), et iungantur Z1', HB rectae. '

Quoniam fgitur AZ aequalis est rect.;e AH, AB .
vero rectae' AI", duae igitug Z.A, A duabus HA,
AB aequales sunt, utraque utrique, €t angulum comi.
munem coutinent ZAH; basis igitur Z.JI" basi HB
aequalis est, et triangulum AZI" triangulo AHB

, .-
esse ac {xdorov Teiyeivew lcooxeday.  Aliam hmius propositionis
demonstrationem  Proclo refgrente Pappus dedit in hunc fere
modum: Quodsihoc. nuum triangulum aequicrurum 4RI (Fig,
5,) bis positum, adeoque in «3y repetitum animb concipiamus,
erit non tantum 4B=of, AI'=ay; verum etiam, ob «f =ay,

- habebimnus quoqué (Ax. 1.) #B=ay, AT=cf. Poterit itague

triangulum ofy triangulo ABI sa:pcl'po;:i, ita, ut puncta A et
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yure ooy forer, wei i dotirar yoviae Tais Aomaic
yoviatg ibqe ooriur, fxerige xcrign, vp G ol
dout sthevpel vmoTavevaty, 1) piv vso ALZ v vaa
ABH, % 8t vno AZI 15 vie AHB. Kui émer
ohy 7 A7 0y v AH ety oy, ov § AB ¥y
Al oty o1y, towy) doe 3 BZ Aewnyy vy TH
doriy Pox. Fieydn 8 w4 ZI o) HB oy ddo
&y ai BZ, ZI" dvoi vaic ', HB icar eloiv, &~
fou ixaregu, zci puvie 7 vwo BZT yowie o5 vne
THB ivy, uai pdog aveay wows) 9 BIY zei w0
BAT g vofyevor a0 THB voryove isov &orar,
uut wi howitit ymriwe tale Aorauig ;/ww'wg.‘i'am fooviar,
Sxutépe éxavipg, Ty . ¢S wi fout mAsvpul VTOTETOU~
ow oy dpe louiv o giv vme ZBI w vwe HIB,
y 0 vao BI'Z v vewo I'BH. "Enet ovy 61y 9
110 ABH yuvie 6k v vne ATZ yovie ielydn
ioy, or 4 0 T'BF v vwo BIZ ioy, oy dye
2 o6 AL o 75 vat B ety ioy, ned sloe
sipoe T Jéaer Tet AB)S cpryevor dedydy Ot ual
5 o ZBU vj ¥mo IITB iy, xed elow dno o
foow way Gou (GookeAGY , kel Ta &G '

¢, ¢nguli BAI, ;o8 ; vectae AD, ay; AT, «8," aleogque pimeta
B,y et Iy B coineidant ; aequalis igiter erit angulus Bangulo
7. At quum angulus y idem prorsus sit, ac augulus I' ex hy-
pothesi, erunt’(Ax: 1.) anguli B, I' aequales, Alii alias dedere
demonstrationes, ¢uae tamen omnes, quamvis simplices, Eu-

" clideae cedere videntur.

Coroll. Trianguls aequilatera sunt etiam aequiangula,

Schol. A Thalete Milesio hoc theorema inventum esse
Proclus relert. ' ‘

Obs. 2. Scarbargl. p. 61. posteriorem huius proposi-
tionis partem, qua anguli sub basi aequales esse dicuntur, non
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aequale erit, et reliqui anguli reliquis angulis aequales
erunt, alter alteri, quos aequalia . latera subtendunt,
AI'Z quidem angulo 4BH, AZT vero angulo AHB
(Prop. 4.). Et quoniam tota A4Z toti AH est aequa-
lis, quaram 4B rectae .4I" est aequalis, reliqua igi-
twr BZ reliquae I'H est aequalis (Ax, 3.). Ostensa
est autem et ZI' rectae HB aequalis: duae igitur BZ,
ZTI duabus I'H, HB aequales sunt, utraque utrigue,
et angulus BZI" angulo I"HB; aequalis, et basis eo-
rum communis BI'; et BZI igitur triangulum I'HB
triangulo aequale erit, et reliqui anguli reliquis an-
gulis aequales erunt, alter alteri, quos aequalia latera
subtendumt (Prop. 4.); aequalis igitur est angulus ZBI'
angulo HI'B, angulus autem BI'Z angulo TI'BH.
Quomam igitar totus angulus 4ABH toti angulp AI'Z
ostensus est aequalis, quorum I'BH angulo BI'Z
aequalis; reliquus igitur ABI reliquo AI'B est aequa-
lis (Ax. 3.), et est ad basin trianguli 4BI'; ostensus
est autem et angulus ZBI" angulo HI'B aequalis, et
sunt sub basi; isoscelium igitur triangulorum etc.

esse ab Euclide profectam pu{at, sed assutam ab aliquo, qui
animadverterit, demonstrare Euclidem triangulorum istorum
sub basi constitutorum aequalitatem. Neque enim unquam hac.
angulorum sub basi aequalitate uti Euclidem in sequentibus
propositionibus,  Cui quidem argumento opponere liceat, ad
plenam certe Prop. 7. demonstrationem opus esse hac postetiore
parte Propositionis 8., ut Rob, Simson. et Peyrard. in Pracfa-
tione p. XVIII. monent, Co#tsius (Euclid. Elem. Lugd. Bat.
1692, p. 46.) hanc propositionem ex I. 9. et I. 4. demousirat.
At, quowm I 9. pendeat etiam apud Coétsium ab I. 8. haec a.
L 7. et heec denique a L 5, in circulum incidere videtur,
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INPOTAZIZ .

'Edv teiyuvov oi 3o yuviar ioas aliqles dot,
xal af U0 Tdg oad puvies vmoTeivovoer mAevoal
oot addqlece ¥oovzac '

"Eovw wpiyavoy w6 ABI, ioyy ov vy vmo

ABT ywviay 7 vne AlB ywvie: Aépw, ot xel

nievge 1 AB mhevod v AP 1) ioviv Yoy,

Ei ydp dwiaog éovy 5 AB 15 A, ple avviy
peilwy oviv.  Eoro usifov 4 AB, xoi dpponedw
amo wie meilovog' vjc AB wy didogowe vy AL ioy
% 4B, ol inelevyda 1 AI.

1) Hic et in linea sequents edit. Oxon. primo loco ponit
rectam AI', secundo rectam 4B : et gquamvis nihil prorsus in-

tersit, quo_ordine hae rectae aequales nominentur, veri tamen - -

similé fuerit, Euclidem, qui primo nominasset angulum 4B,
primo etiam loco posuisse rectam hunc angnlum subtenden-
tem i. e, rectamt AI' Cum Peyrardo tamen consent. Cod. a. et
ed. Basil. :

quamvis in Praefat. contrarium asserat, et excusare istam

licentiam. aliqui tentarint. Cf. Hauber. Chrest. Geom. p. 204,
Eadem demonstratione utitur Y'an Swinden. . Anfangsgr. dex
Mefskunde, p. 37 et Angel. de Marchertis p. 15.

PROPOSIYTIO VI

Obs. Propositio sexta conversa est quintae. Propo-
sitiones nempe primariae, earumque conversae ita ad se invicern
so habent, ut suppbsitio prioris fiat conclusio posten’oﬁ's, et
vice versa, vel, si plures illa habeat suppositiones, una sup~
_ positionum illius fiat huius conclusio, Ita v. g. hic in Prop,
5. sumebatur, triangulum esse aequicrurum, et inde conclu-
debatur aequalitas angulorum ad basin, in Prop. 6. contra sumitur
haec ipsa angulorum aequalitas, et inde concluditur aequalitas
taterum his angulis oppositorum, Quamvis enim Prop. 5. pariter ac
6. categorice expressae sint, facile tamen utraque etiam hypo-

lhetice exprimi potest. Vide Haub, Chrest. Geom, p. 196. sq.
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PROPOSITIO VI (Fig. 6)

Si trianguli duo anguli aequales inter se sunt, et
aequales angulos subtcndentia latera aequalia inter se
erunt. - ' i S

Si triangulum ABI" aequalem habens angulum
ABI anzulo AFB, dico et latus 4B lateri AT esse
aequale.

."Si enim inaequale est latus AB lateri. Ar', unum
eorum maius est. ' Sit maius 4B, et auferatur a ma-
iore AB minori AI" aequalis 4B (Prop 3.), et iun-
gatur AT

Plura adhuc tonversionum (dvriorgopis) genera recensent
Proclus et Savilius. Quum vero non, ut Peletarius vult p. 30.,
conversae propositionum in universum sint verae, nova illas
semper demonstratione egere patet. Ea plerumque, atque in
hac etiam Prop. 6., ita instituitur, ut doceatur, contra-
rium si quis asserere velit, absurdas consequentias elabi non
posse. Hoc demonstrationis genus indirestum vel apagogicum
vocare solent (dwaywyy s ddivarov), quéd, quamvis nonnulli
subdubitare videantur, non minus certum est ac demonstratjo
directa; ex veris enim falsa iusta ratiocinatione consequi nun-
quam possunt. Nec sine chusa dixere aligui, esse apagogicam
demonstrationem quoddam analyseos theoreticae genns. Cf. Klii-
gel. (Werterb. ad vocem Analysis P. I p. 90,). Et Scarburgh.
hanc deductionem: ad absurdum Andlysin destractivam vocat
p- 62,5 quod nempe illa per certa ratiocinia falsam suppositionem,
quae initio sumta erat, destruat. Cf. Borellius p. 1. et Hauber.
Chrest. Geom. p. 210. sq. Conversas, etiam ubi locum habent,
non omnes affert Euclides, sed eas salters, quas in proposi-
tionibus sequentibus usui fore vxderat, nos tamen, quantum
fieri potest, reliquas etiam, quae alicuius momenti sunt, no-
tabimus, quod iam a Clavio factum videmus. Neque tamen
necesse est, conversam semper, nulla alia interposita, ordine

4
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'Entst ovv ioy doviv 9 AB w5 AT, sowy 8t 4
BI', 8bo 8y «i AB, BI' dvoi weic AT, I'B icae
sloty , éxavége Exatége, nat ywvie 7 vno ABI' yuvig
vfj vnd AT'B otiyv ioy Beois dou 4 AI' Bdoet Ty

AB oy oul, xai w0 ABI' vplyavoy 14 AT'B

) ¥ \ - , o
Totyuve iooy &ovar, vo EAaocoy Tw pelfove, omeg

dromor: ovx doo dweeos éovev 7] AB v AT ioy

doe. "Edy doo toryuvou xel vd éErc.

IHIPOTAZIS L.

"Enl vijg avriig evdelag, dvai thig avtalg svdelaig
dAhae dvo svdeiar ipar &xavépe Exazépe ov ovoTa -

excipere eam, cuius sit conversa. Sic v. g. lib. L 8. et 26.
conversae sunt Prop. 4. Saepe quippe ad demonstrandam
conversam alias adhnc propositiones ante demonstraii necesse
est. Caecterum, quum duae partes sint in conclusione Prop.
5., nempe 1) in triangulo aequicraro angulos ad basin,
2; in eodem wiangulo etiam angulos sub busi aequales- esse,
de urtriusque conversione jcogitari potest. Ac prioris quidem
conversam exhibet Prop. 6. Euclidis. Posterior conversa
ita habebit: Si trianguli ABI' (Fig. 7.), anguli I'B4, BI'E

sub basi aequales fuerint, erunt etiam latera 4B, AT aequalia,

Sumantur enim BZ=IH, ducanturque rectae BH, ZI', erunt-
que in triangulis ZBI', HI'B rectae ZB, I'H aequales ex con-
structione, et quum recta BI' communis sit utrique tnangulo,
et angulus I'BJ (vel I'BZ) ex hypothesi aequalis sit an-
gulo BI'L (vel BI'H) erit ex Prop. 4. ZI'=BH, et angulus
BZI'=BHI, et triangulum BZI'--BHI. Yam dico, rectas
AZ, AN esse aequales. Quodsi enim inacquales sint, erit
alterutra v. ¢. ZA maior. Sumatmr Z@—=.4H, ductaque 6,
erunt in triangulis €ZI', BHA, cx demoustratis ZI~=BH;
Z0=A4H ex hypoth. ¢t’ angulus @ZI'=BIHA4 cx demanstrat,

Hinc ex Prop. 4. erit nianguium Z@I'==IHAB. Unde, ablatis
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Quoniam igitur aequalis est 4B ipsi AT, com-
munis autem BI', duae igitur 4B, BI' duabus AT,
I'B aequales sunt, utraque utrique, et angulus 4BI"
angulo AI'B est aequalis; basis igitur 4I" basi AB
aequalis est, et ABI' triangulum ATI'B trial;gulo ae~
quale erit (Prop. 4.), minus minori, quod est absurdum
(Ax. 9.); non igitur inaequalis est recta AB rectae
AT; ergo aequalis. Si igitur trianguli ete.

PROPOSITIO VIL (Fig 8)

Super eadem recta, duabus iisdem rectis aliae duae
rectae aequales utraque utrique non constituentur, ad.

aequalibus trianéulis BZI', BHI' erunt (Ax. 3.) reliqua, trian-
gulum nempe BIO=—4BI' i. e. pars aequalis erit toti, quéd
feri nequit (Ax. 9.), -Aequales igitur.sint 42, 4H necesse est.
A quibus si auferantur BZ, I'H, quae ex hypothesi aequales
sunt, reliqua aequalia erunt (Ax. 3.), nempe recta AB=. AT
Aliam directam demonstrationeni- habet Proclus, dwm, ducta
ZH, ostendit, angulos AZH, AIIZ esse aequales, uude res ex
I 6. patet. Non ut conversam, sed ut primariam propositionem
6. demonstrat Coitsius I, c. p, 50. et Van Swinden. 1. c. p. 36.
ex I. 9. et I. 26., ubi, quum hae propositiones nen pendeant.
a I. 6., non idem monendum est, quod in propositione praece-
dente. Cacterum, quod monet Hauber. Chrest, Geom. p. 219,
et Pleiderer. ibid, p. 303. etiam Prop. 6. simili ratione, ac in
Prop. 5. a nonnullis factum est, ex ipso principio congruentiae, si
nempeidem triangulum bis positum sumatur,demonstrari potest.

Cor. Triangula aequiangula sunt etiam aequilatera.

PROPOSITIO VILIL

Obs. Recte Savilius monet,, propositionem hanc ali-
quanto obscurius expressam esse, unde paulo alitex Rob. Sim-
soni fere modo efferri poterit ita: Super eadem basi, atque

"ad easdem eius partes nequeunt duo triangula constitui, ita ur

,

)
.
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govtar, moog G xel dide onueiw int Té evrd
péen, vo avrd wégate épovoar Tais & doyre evdelug.

Ei ydo duvavov, iml vic evvis svdeies vic AB,
dvei waic avraic evdeiag vois AI'y T'B dhher Svo
evdeine ai Ad, AB ioer érarépe Enuvége GuvesTo-
Twoey, meog &lle mel dAle oyusiw ve vz I
xai 4, ént vd wire péoy vd I, A, vd ovvd mé-
gove &ovoar wa A, B wevs iony elvar vy piv I'A
v 44, w0 avre mipag éyovony avey vo A, vy Ok
I'B vj 4B, w0 avro mépag &oveav avvfj 0 B xal
énegedxﬁw q I'd .

1) Peyrard. addic: %l o BI', B4 ixfefincdwoay i’
efelus ém) vé E, Z. Duas etiam firrmas dedcribit, quas ad
Commentarium dedxmus, et in ipsa etiam demonstratione pro
nonnullis litteris substiinit alias. Nos autem sine codd. au-
ctoritate nihil hic mutare voluimus. Caeterum vide Com-
mentavium.

latera ad eosdem baseos terminos vergentia aequalia sint. Cae-
terum conferatur Hauber, in Chrest. Geom. p, 222. sqq. Si
enim feri potest, sint-(Fig. 8, 9.) wiangula ABI, ABd ita com«
parata, ut Al'==dd4, et BI'=Bd, eritque vel vertex neutrius
tranguli intra reliquum triangulum ,; vel vertex alterins intra
alteram triangulum, vel vertex unius in latere alterius ipso aut
producto in loco ab altero vertice diverso. Prieter eum casum,
quo vertex neutrius trianguli est inwa recliquum triangulum,
gui solus in Graecis, quos habemus, Euclidis codicibus de-
* monstratus est, etiam reliquos casus demonsnandot esse iam
Proclus innuit, et eius casus, gno vertex unius manguh est
intra alterdm, demonstrationem dedit, quam pariter habent
Campanaus, Savnhus, Clavius et Robertus Simson. In ea’
nempe (Fig. 9) apqualitas angulorum A4, AI'd, atque ex-
inde inaequnhtas angulomm Z4r', EI'd infertur, qui tamen
ex parte posteviore Prop. 5. aequales esse debebant. , Hunc
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aliud et aliud punctum ad easdem partes, ita ut eos. -
dem terminos habeant, quos primae rectae. \

Si enim fieri potest, super eadem recta AR dua.
bus iisdem rectis 4I'," I'B, aliae duae rectae 44,
AB aequales utraque utrique constituantur ad aliud et
aliud punctum I' et 4, ad easdem partes I'y, 4, et
eosdem terminos habentes' 4, B; ita ut aequalis. sit
quidem I'A ipsi 44, elindem terminum habens, quem
illa, punctum A4, I'B vero ipsi 4B, eundem ter.
minum habens, quem illa, punctum B; et iungatur

I4.

tamen casum. ab Euclide non omissum, nec Euclidem ipsum
mutilatum, sed librariorum tantum culpa alteram figuram
omissam esse asserit Peyrird. Tom. I Praefat, p. XVIIL e,
hac Bgura restituta, et vectis duabus productis, ne ulla
quidem voce mutata, perfectam demonstrationem se restituisse
ait. Tubet nempe (Fig.10.) rectas BI', B4 producere, ubi deinde
demonstratio, paucis tantum " litteris mutatis, ad uu'umquo :
“asum apphcan potest, noxmna,nm naque ad eum ‘quoque y quO
vertex I'-unius trianguli est incra alterum wiangulum A4B.
Tta nempe procedit, postquam ostensus fuerat angulus 4I'4
==A4I's ,,Quare angulus Adr maior est angulo 4I'E, multo
igitur I'dZ major est ipso AT'E. Rursus, quoniam aequalis est
I'B ipsi 4B, aequalis est angulus I'dZ angulo 4T'E, quod fieri
nequit. Et baec quidem satis ingeniose. Utrum tamen Euclides
ipse rem ita absolverit, dubitari potérit, quod, ut VV. DD. de
Lambre et Prory monent p. XXXVIL., vix credi potest, libra-
rios mon integram tantum figuram omisisse ; sed lineas etiam,

_quas productas invenerint, non produxisse, et verba, quae in

ipso textu eas produci iuberemt, omisisse. Accedit, quod in
versione Arabicd, tam ea, ex qua Campanus transtulisse credi-’
tur, quam in Nassireddini typis impressa, et euius quoad hunc

. locum versionem .Gallicam, a Sedillor. Profess. Biblioth. Reg.
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"Bncl oty oy oviv o AT v AA, oy 2ov} xal
yovie 1 vno AL'A 5 vao AAT pelloy doe 7 Vo
AU vii¢ vne ATB- moddd dge 4 vno I'dB peilww
0wt vijg vno ALB. Iledw, émei foy dovlv  T'B
v AB, ioy &vii xal 7’0)1’[&! 7 vno I4B yuwvie T3
vno AI'B. 'Ed:siy9y 0% aveis xel mwoldw pesiluy,
onsp loviv dduratov. Ovx doe éml xal va &fc.

' NPOTAZIZ 4 |
"Edv Y0 volywve vdg dvo nlevpds vais dvol TAEU~
ouic ioag &n, &natigay &xavépy, &y O xab vyv G-
Lo Ty Bdose ioyy: wul vy yuviev vy yavig loyv
&e, Ty U0 TGV iowy eUFsGy megLELOpEV Y.
"Eovw &vo woiyove vd ABI, dEZ, veg dvo
whevpds vdg AB, AT waic dvel mhsveaic vaic JE,
AZ icag éyovra, dxevéoay Exuvépw, viv ptv AB g
"dE, wgv 0 AT v AZ Eévw 8% xal fdow vyv
BT gdoer v EZ ioni Ayw, ot %ol yovie 1 vmo
. BAT yovig v vmo EAZ Zoviv ioy.

Paris, factam, Peyrardus in Praefat. Tom. IL. p, XLII exhibet,
quamvis caeterum non consentiant, casus secundus nominatim
- demonstratus est.

Is denique casus, quo quis sumere possit, verticem unius
trianguli esse in latere aliquo alterius ipso vel producto facil-
limam habet demonstrationem ex eo, quod totum non acquale
esse potest parti. Caeterum Pappus, et ex eo Savilius aliique
observant, hanc propositionem, quod raro fiat, in proposirjd- :
nibus geometvicis, negative efferri, nec csse misi lemma ad
I. 8, Aique huic ipsi usui, nempe ut prope lemmatibus in-
serviant aliis propositionibus, saepius inservire propositiones
negative expressas, v. ¢ HI. 23. coll. III. 24., observat Hau-
ber. Chyest, p. 230. s

!
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Quoniam igitur aequalis est AT jpsi A4, aequalis
est et angulus AI.f ipsi AAI (Prop. 5.); maior
igitur * AAI" ipso 4I'B; multo igitur . I"'/B maior est
ipso A'B. Rursus, quoniam aequalis est I'B ipsi
AB, aequalis est et angulas I'4B angulo 4['B. Os-
tensus est autem 'ipso et multo maior, quod fieri ne-
quit. Non igitur super etc. '

PROPOSITIO VLIL (Fig 11)

Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa-
lia habeant, utrumque utrique, habeant autem et basin
basi aequalem; et angulum angulo aequalem habebunt,
ab aequalibus rectis contentum.

Sint duo triangula ABI"y AEZ duo latera 4B,
AI' duobus lateribus AJE, AZ aequalia habentia,
utrumque utrique, 4B quidem ipsi JE, AI vero.
ipsi AZ; habeat autem et basin BI' basi EZ aequa-

lem; dico et angulum BAI' angulo EdZ esse ae-
gualem.

N

Cor. 1./ Duo circuli e duobus punctis descripti, ex eadem
parte rectae, quae centra ¢orum coniungit, mon nisi in unico
puncto se invicem secare possunt. — Savilius ex hoc corollario -
pro axiomate sumto vicissim propositionem hancI. 7. derivavit,

Cor.2, Non itaque nisi unum wiangulum aequilaterum
ex eadem parte rectae alicuing datae describi potest,

Haec duo corollaria sunt ex schedis Peidereri manuscri-
ptis, e quibas saepius hausimus, et quae iam impressae etiam
leguntur in Hauberi Chrest. p. 304.

PROPOSITIO VIIL %

Obs. “Est haec propositio uma e conversis quartae. Cae-
terum non anguli tantum aequalibus lateribus: cOmprehensi,
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'Egaguoloutvoy ydo voi ABI zorywvov inl o
AEZ wolyavoy, nal wbeudvov vcd utv B opupsiov
int w0 E opuciov, vig 8¢ Bl evdeiag int v EZ,
tpapudost nei w6 I' oyueiov & w6 Z, S vo ioyy
sivar aqv BI' v EZ- dpaguocdons 0 wi¢ BI il

‘wyy EZ, Epagpoooves xal i BA, I'A énl vds Ed,

AZ. Ei pdo fooig uiv 4 BT éni Bdow vy EZ -
époguocse, ci 0t BA, AT mhevooi imi wdg Ed,
AZ ovx dgpuppolovewy, @ldd megarldfovory, we ai
EH, 'HZ, cuvswedjoovtes imi vis avvig evdelag
dvet Talg avrais evdsiars dlhae Svo evdeiar foat, |
. dnavéon Exarépa, meog dAhw wal dAAe oyuely, &md
¢ eUTe - uioy, ¢ avrd mépave Syovoar. OV ovvi-
otavrae 0¢ ovx dpo, paguolouévys vie BIT fdosug
ini vy EZ faow, ovx ipogudoover el ai BA,
AT mdevoet éni vag Ed, AZ. 'Egapudoovey doar
wgve xel yuvie 7 vme BAI inmt yoviev cqv vne
EAZ dpaguooe, %t oy avey &evar. "Edv- dga dve
%al v &g, ' :

- OPOTAZIZ ¥ :
Thv dodeloay yuviay svdvpoeppov diya vepeiv,

sed reliqua etiam omnid, nominatim ipsa triangula utrimque

" erunt aequalia, quod vel ex congruentia, vel ex Prop, 4. patet.
Euclides id brevitatis studio omisit, ut S8avilius observat. No-
tandum tamen videtur, ne, si similis casus obvenerit, a Prop. 8,
semper denuc ad quartam recwrrendum vel aliter res expedienda 4
sit. Aliam huius propositionis demonstrationcm, ut Proclus
‘refert, Philo Byzantiuuns dedit, quae eo redit, ut duo uiangula,
quornm nequaliéaa demonstranda est, ad diversas eiusdem basis
_pates constituantur, et vertices eorum recta iungantur, quae
tum bina triangula aequicrura efficiet, quorum anguli ad basin

N
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Congruente enim ABI triangulo ipsi JEZ, triane
gulo, et posito puncto B super punctum E, recta
vero BI' super EZ, congruet et punctum I ipsi Z, '
quia aequalis est BI" ipsi EZ; congruente igitur BI"
ipsi EZ, congruent et BA, I'A4 ipsis EA, AZ.
Si enim basis quidem BI' basi FZ congruat, latera
vero BA, AT ipsis EA, AZ non congruant, sed
situm mutent ut EH, HZ, constituentur super eadem
recta duabus rectis aliae duae rectae aequales, utraque
utrique, ad aliud et alind punctum, ad easdem parted,
eosdem terminos habentes. Non autem constituuntur
(Prop. 7.). Congruente igitur basi BI' basi EZ,
non. possunt non congruere etiam latera BA Al la-.
teribus E4, 4Z. Congruent igitur; quare et angulus -
BAI' angulo EAZ congruet, et aequalis ei erit. Si
igitur duo etc. ' l

\

PROPOSITIO IX. (Fig 12.)

~ Datum angulum rectilineumn bifariam secare.
nequale; erunt, et qui vel ipsi, vel quornm aequalis summa
aut differentia efficiet id, quod propositum erat. Eam ipsam
demonstrationem habent etiam Borellius p. 2p. sgq. Kaestnerus
Anfangsgr, der Arithm. u. Geom, P. I. Prop. 4. Karsten. Ma-
thes. Theor. Univers. §. 73. Thom. Simpson. Elem. of. Geom.
B, I. Th. XIV. aliiqne. Epicrisin -illius a PReiderero et Hau-

* bero factam vide in Hauberi Chrest, p. 305. et 235. sqq.

PROPOSITIO IX

- Obs. Proclus monet, demonstrandum etiam esse,
verticem trimguli aequilateri intra datum angulum BAT sitam

N

+
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"Eorw 1 dodcice ywvie evdvypeupog, 1 UTEo
BAI- 8 07 avrgy Oiye vepery

Etlmp&w 1) ink vije AB wvyow on,umw z0 4,xai
cpnerede ano vig AL v A4 ioy 7 AE, xel éme—
Lstydw 9 AE, xei ovveotdtw énl g AE woiyowoy
ioondevooy w0 AEZ, xal énclevydo 4 AZ: Aéya,
ozt 9 vno BAT yavia d‘t’xa vérpae vsio vic AZ
evdsiag.

"Emel ydg ioy toviv q Ad g AE xoewy 0% 9
AZ, 8o 0y oi A4, AZ Svel vaic FA, AZ iooe

. slow, éravége éEnavépy, wal fdoig vy AZ fucse vy

EZ Yoy éoviv yovia dea 1) vme dAZ yuvig v vme
EAZ ioy éoviv.

“H dga dodsice yovie w#vygamuoc 7 vmo BAP,
dlya vérunrar vmo vie AZ svdeiag. Onfg &0t oo,

nIrPOTAZIX |

Tijv Sodeioay evdsioy memsooouévyy diye vepeive
"Eovw 4 dodeicn svieic memegacuévy 1§ AB- St

" wjy AB evdciay mmgao,ué'ym' Siye vepsiv.

1) Peyrard. ex cod. a.’addit yap, quod omittunt edd. Basil.
et Oxon.

. - /
esse. Quod ita demonstrabitur. Quodsi (Fig. 13.) vertex trian-

guli aeqxulateu super JE constructi non sit intra angulum
BAr, erit vel in uno crurum anguli, vel extra angulum. Sit,
si fieri potest, punctum H in alterutro crurum v. c.in 4l
_vertex trianguli aequilazeri super 4E constitati, eritque angulus

' EB4H=ABH (Prop. 5.), adeoque angulus BJE> 4JEI. At,

quum ex COnS[l"lol;(’:t. sit dd=—=AE, erit etiam BAE-—4EI (1. 5.),
quod fieri nequit, Et similis erit demonstraiio verticem trian-
guli nec in puncto aliquo @ extra angulum BAI esse posse.

\
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Sit datus angulus recnlmeus BATI; oportet ipsum
-bifariam secare. _

Sumatur in 4B quodlibet punctum 4, et aufera-
tur ab AT ipsi 44 aequalis AE, et iungatur 4F,
et constituatur super JE triangulum, aequilaterum
AEZ (Prop.1.), et iungatur 4Z; chco angulum BAF
‘bifariam secari a recta 4Z.

'Qﬁon!'am enim aequalis est 44 ipsi AF, com-
munis autem 47, duae 44, AZ duabus E4, AZ
aequales sunt, utraque utrique, et basis 47 basi EZ
aequalis est; angulus igitur 4 A4Z angulo £.AZ aequa-
lis est (Prop. 4.).

Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam se-
catur a recta AZ. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X (Fig. 14.)

Datam rectam terminatam hifariam Secare.
Sit data recta terminata 4B; oportet rectam ter-
minatam 4B bifariam . secare. :
) -
Cor. Manifestum est, angulum ita bisectum denuo bise-
cari, adeoque angulum primo propesitum in ‘quatuor, octo,
sedecim etc. partes acquales, nempe in omnes eas partes acqua-
les dividi posse, ' quaru\m numerus exprimi potest numero 2 ad

dignitatem quamcunque n evecto i. e. numero 25,

PROPOSITIO X. l

Obs. Proclus refe.rt‘, Apollortium Pergacum datam re-’
ctam terminatam bisecare, ducta recta per puncta intersectio-
num duornm circulorum > qm. [ puncns datae rectae exn‘emls,
intervallo isti rectae aequali dcscnpu sunt; quae ratio quoad
xem ipsam haud multum differt ab Euglidea, quam tamen



62 ELEMENTORUMN

Suveotaro n' avese volywvoy iccmievgov vo ABT,
xet verunodow 7 vne ALB ywvie diye o5 I'd sv-
sl Aéyw, 0w 7 AB mf#eia diye Térpmyrec xatd o
A onucioy.

"Enci yoo loy Zoviv 'r] AT o T'B, xows 8 o
T4, 8o 8 ai AT, I'd dvel vai¢c BI', I'd o
.st’aiv, énm&'@a énarige , nal 7wm’a 7 vne AT'4 yavia.
ej vmo BI'A oy éoviv: faois doa 7 Ad ﬂaoet 2]
B4 ioy foriv. o

‘H dge Jodsice evdsie memeguopivy 1} AB diya
tévuyrac xora 0 4. “Omeg &t moujoor,

HPOTASIE .
Ty dodeioy evdein, dmo vob meos ey dodivrog
onusiov, mpos 0pdag yuviag evdelay yoauuny cyaysiv.
"Eove 9 wiv dodeion svdeie 1 AB, vo 6 dodiy oy-
piov én evwic o I' dei 8y dmo w0t I’ oyueiov vsj AB
evdsig mpog opdds ywying evdeiuy yoauuy cyuysiv.

longe praefert Proclus. CE Hauber. Chrest. p. 241, Patet
etiam , rectam I'S (Fig. 14.), quac ex constructione rectam AB
bisecat, ei ad angulos rectos insistere, Caeterum idem de di-
visione rvectae notandam est, quodin Cor, praecedentis de di-
visione anguli notavimas. Quod religuum est, infra ad VI,
10., quin iam, I. 34. Cor. 23. ostendsiur, rectam in quotlibet
partes: aequales ope geometuae elcmcntans dividi posse, quod
in angulo fieri nequit. K

PROPOSITIO XI.

Obs, Pro eo casn huius propositionis, quo punétum,
e quo perpendicularis ad rectam datam eriéi debet, est extre-
mum huius rectae, Proclus solutionen habet satis facilem,
quae etiam est apud Clavium, -pluresque aliae dantur, partim
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Constitiiatur super ipsa triangulum - aequilaterum
ABTI (Prop. 1.), et secetur angnlus 4I'B bifariam a
recta I'4 (Prop. 9.); dico rectam 4B Dbifariam secari
in puricto 4. , -

Quoniam enim aequalis est AI" ipsi I'B, com-
munis autem I'4, duoae' AI', I'4 duabus BI', T4
aequales sunt, utraque utrique, et angulus, 4I'4 an-
gulo BI'd aequalis est; basis igitur 44 basi BA ae-

 qualis est (Prop. 4.).

Ergo data recta terminata 4B bifariam secatur in
puncto 4. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XL (Fig 15)

Datae rectae, a puncto in ea dato, ad rectos an.’
gulos rectam lineamt ducere.

Sit quidem data recta 4B, datum vero punctum
in ea I'; oportet a puncto I' rectae 4B ad rectos an-

gulos rectam lineam ducere. '

e propositionibus, quae subsequuntur, demum demonstrandae.,
Vid. infra J. 32. Cor. 11.

.Cor. 1. Ex hac propositione Rob. Simson, monet, facile
conseqni, duas rectas segmentum commune non habere. Quodsi
enim Reri posset, ut (Fig. 16.) rectae 419, JI'E segmentum AI'
commune habere possent, erigatur (. 11.) in I" ad 4I' perpen=
dicularis I'Z,- et ostendetur, ut in nostra propositione, tam
2I'4=2ZIE, quam ZI'd=ZI9, foret itaque ZFE==ZI® pars
tot, q. e, 2. (Ax.9.) Notandum tamen, hoc ipsum corollatium
potius axiomatis loco suhendum esse, quum iam in I. Prop.
1. tacits sumatur, unde illad ut Ax. 10, a supra paswinmus. -

Cor, 2. Datae rectae 4E (I‘xg. 17.) ad datum in ea pun-
ctum I’ son nisi una recta IZ ad rectos angulos duci potest
Sit enim, si feri potest, practer I'Z .euam I'H rectae 4B ad

;
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Etlajpda  ind fn]g AL cuyoy orjpteion 0 4, %ot
xelodw v I'4 ioy 3 T'E, %ei ovveordre inl 1:,g 4E
frplyawoa/ igonirevgoy 10 ZAE, xa Zﬂteg'wyﬁw 7, AF
leyw, ove 3 dodeloy evdsia vy 4B an0 voU 1008
vy d‘o«‘iwrzog m;,uatov vov I, ngos opdds yuvies
sydeia 7ga,w,w, yuvoe 5 ZI

'Enst ydp ioy 2wty y I'd o TE, xowy 6% g
I'Z, dvo oy i AI', I'Z dvot vaig EI', I'Z ioae
siow , énavige énavéon, wui fdowg q AZ fdos vy
ZE ioy doviv: yuwvie doo 5 vne AT'Z ywvig of vmo
EI'Z oy iovt, wai elawy ipefrg. “Osav 6% svdeic
iIn' evdsiay oradeion vog dpekic yuvlac ioag dilsj-
Aatg sworgj, 0o Exuvige Tiy lowy peviGy Lot
‘0pdy dow doTiy Exavipe vwy vmo AI'Z, ZT'E.

1% doa dodeioy 6’0.;496[9! v AB, dne zoi ngog
avry Jodévros a'r,uaou ‘w09 I', 7gos . dgdas yuvies
svdcie yooums nxvee 7 ZI. "Onep &s moujoue.

IPOTAZIZ .

"Enl vy dodeioay svdeiny &'mtem’!, a7o Tov Jo- -
Jévrog mmsw'v, 8 1) éovey i wdwic, mx&nw &vU-
Jeiav yoopuuny dyoyeiv.

rectos angulos, eritque JPH=HI'E (Def. 10.), adeoque 4I'H
< ZI'E (Ax.9.), et multo magis JI'Z<ZI'B. At quum etiam
ZI' ad angulos rectos sit rectae JE (ex hypoth.), erit etiam
4Arz=zrE (Def. 10.), quod est absurdum.

PROPOSITIO XIL
Obs. Demonstrandum erat ante omnia circnlum cen-
o I', intervallo I'4, descriptum secare rectam 4B in duo-
bus punctis # et E. Quod ita fet. Quum puncta I' et 4
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Sumatur in AT quodlibet punctum 4, et ponatur
ipsi I'4 aequalis I'E (Prop. 3.), et constituatur Super
AE triangulum aequilaterum ZAE (Prop. 1.) et iun-
gatur ZI'; dico datae rectae 4B a dato in ea puncto
I’, ad rectos angulo$ rectam lineam ductam esse Z I

Quoniam enim gequalis est I' ipsi I'E, commus
nis vero I'Z, duae 4I', I'Z duabus EF, I'Z ae-
quales sunt, utraque utriqitc, et basis /Z basi ZE
aequalis est (Prop. 8.), et sunt deinceps, Quando
autem recta in rectam insistens angulos deinceps aes
quales inter se Ffacit, rectus uterque aequalium’ angulo-
rum ‘est (Def. 10.); rectus igitur est uterque ipsorum
AI'Z, ZT'E. .

Ergo datae rectae 4B a dato in ea puncto I'y ad
rectos angulos recta linea ducta est TZ Quod opors
tebat facere. . :

PROPOSITIO XIL (Fig 18. a)

Super datam réctam infinitam, a dato puncto, quod
non est in ea, perpendicularem rectam lineam ducere.

ex constructione sint ¢ diveisis vectat 4B partibus, ducta
I'4 secabit rectam 4B in puncto aliqguo X (Ax. 15.). Et
quum punctum X in vecta Fd, adeoque iitra circulum
“centro 1" intervallo I'd descriptum positum sit, recta KB,
quae per hoc punctim X i, e. intra circulum transit, ne-
cessario  secabit circulum in duobtis minimum punctis H
et E (Ax. 13.). At nec in pluribus quam ducbus punetis.
rectam AB et circulum descriptum se invicem secare Proclus
demonstrare tentat in hunc fere modum. Secet (Tig. 18, b, et

E
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*Eovw 9 pdy Jodsion evdeic dwsigog 4 AB, 76
O B0y oyuelov, 6 pry gorew W' aveig, vo IM dsi
&1 éal oy dodeioay evdeiay dmetgoy vy AB, ano
100 Jodivrog onueiov woi I's & pop 2oty i avers,
xdderoy sudciav yoeupay dyayeiy.

Eiljpde ydo ént vd &eon pégy vic AB evdelag
Tuyoy oyueiov v6 A, xal xévepw v vi I', dreovs-
paze 08 v T4, wixdoe peyodopdo ¢ EZH, xat ve-
runode 7 EH svdeia 8y xevd w0 O, xel inelsv-
ydweay ot I'H, I'Q, TE evdeiar Aéyny ot énd vy
dodeioay evdeiav dnegoy vy AB, dmo tov Jodév-
rog oquéiov vo0 I', & py Lovwy in' aveyc; xedevog
qxvas 3 IO.

'Enel ydg loy 2oviv 4y HO tf OF, oy &% 4 OF,
do &) «i OH, OI dvel zeic EO, OT ioar siciv ;-
éxazégn éxterépe; xal Bucic 9 TH Sdvec vy T'E iovly
ioy yovie doe 9 vnoe TOH ywwie wf vne EOT
lotiv toy, xoi elow Zpekie. “Ovay 0% evdeia im-
svdeiay ovadsion Tde. Lpelis yuviag ioas erdgherg
motyj, opdy éxavige TEY lowy ywvidy dovev xel
9 fpsorynvic evdeia xadevog xedeivor i 3y dpi-
oTyrsy.

18. c.) si Keri potest, circulus centro I' radio I'd descriptis
rectam 4B noh tantum, ut in praecedente schemate, in ]Sunctia
H et E, sed practersa in alio quodam puncto . sito v. c:
inter H et punctufn 0, quod rectami HE bisecat. Circnlus
itague ut ex £ ad punctum E tramseat, rectam I9 ipsam aut
productam in puncto aliquo M secabit (Ax. 15.), et ob I'H
=TIE, éit angulus THA=IEA (I. 5.). Pariter autem, ob
T'H=IA, exit 'IA4=I'AH, et ob I'E=I'A, evit [EA=T'AE:
itaque I'dH=—I'AE, adeoque uterque rectus erit (Def. 10.).
Ostensus est autem etiam J'@.4 rectus esse, itaque 40 =I'6.A

[y

4
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Sit ‘quideni data recta infinita 4B, dattm vero

- pnnctum I'y quod non est in ea; oportet super datam

fectam infinitam 4B, a dato puncto ‘I", quod, non
est in ea, perpendicularem rectam lineam ducere.

-Sumatur ad alteram partem _#B rectae quodlibet
punctum A, et centro quidem-I', intervallo autem .
I'd, circulus describatur EZH (Post. 3.), et secetur
EH recta bifariam in O (l’rop 10.), ‘er iungantur-
T'H, I'6, TE rectae (Post. 1.); dico super datam
rectam infinittam 4B, a dato puncto I', quod rion
est in ea, perpendicularem ductam esse I'O,

Quoniam emm aequalis est recta HG rectae OF,
communis autem OF, duae utique GH Or duabus
EB, OI aequales sunt, utraque utrique, et basis
I'H basi I'E est aequalis (Def. 15.); angulus igitur
I'GH angulo EOI" est aequalis (Prop. 8.); et sunt
deinceps. Quando autem recta, in rectam insistens,
angulos deinceps .aequales inter se facii, rectus uter-
que aequalium angulorun'l est; et recta insistens per-
pendicularis appellatur ad eam, in quam insistit (Def. 10.).

(Ax. 10.); erit igitur I'4=00 (I. 6.). At est etiam I.f==AM
(Def. 15.),itaque I'M=19, pars toti, qudd est absurdum (Ax
9.). Recta igitur 4B circulum in -tertio aliguo puncto inter
H et © -posito secare nequit.. Simili deinge ratione demon-
strare conatur, rectam AB nec in puncto O rectam HE bise-
cante circulum secare posse, ac deinde, nec in qﬁatuor pun-
ctis rectam 4B et circulum se invicem: secare etc. Quod
quamvis satis ingeniosum sit, facilius tamen demonstratio
proceder demum- post I. 16. vel I. 17 CE. Pﬂcxde'er. in Hau-
beri Chrest. p. 307
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"Enl, vy Sodeicay doo evdsiay dmeigov vy AB,
ano 100 dodévvog oyusiov tov I', & py lovw éw
. wvvig, xddevog yxvar 7 I'O. “Omeg éder mouoar

, NIPOTAZIZ v.

‘Edv evdeia & evdsiov oradcion yovies swoty"

7roe dvo opdde, 7 ducly ogdeic icag swouoet.
Eddeia yep e y AB in evdsiav vy I'd ova~

deica 7w'm'ag noteitw vag vmo I'BA, ABA Aéyw,
ove ai vio I'BA, ABA yovier, 7voe dvo og«?ou
sioww , 7 Jvoly opdeis ioat.

Ei utv oy ioy foriv 7 vmo I'BA 'n] vno AB,
- Jvo ogdai eiorr. Ei 0 0¥, 7ySe amo voU B oy~
peiov v I'd evdele mpos opdag 77 BE ai doo vmo
I'BE, EBA dvo opdai siow. Kal énet 14 vmo I'BE .
dvei tais vwo I'BA, ABE ioy ¢oti, xowwy meogxei-
odw 7, vao EBA- ui dgu vno I'BE, EBA woioi taig
vne I'BA, ABE, EBA ioac ciow. Ildhw el q
vnd ABA dvot waic tno ABE, EBA ioy iotl, xowwy
moogusicdw 7 vmo ABI' «i doa vno ABA, ABI'
votol vaig vwo ABE, ERA, ABT {ac siciv. ' Edei-
oy O xat i vno I'BE, EBA vowsi vaig avralg
ioar va 0t T4 avtd iow, xal aAdghow doviy icer xal

oi vwo T'BE, EBA doa vaigc vao ABA, ABT oo

Schol. Huius problematis Oenopiden pnmum inven-
torem esse Proclus 1cfert.

PROPOSTITIO XIIL

Cor, 1. Hinc, si angulornm deinceps positorum nnns
rectus sit, alter.paviter erit rectus; si unus acutus, “alter ob-
tusus, et contra.



LIBER PRIMUS, 69

Super. datam igitur rectam infinitam 4B a dato
puncto I’y quod non est in ea, perpendicularis dycta
est I'G. Quod oportebat facere, ’

PROPOSITIO XIIL (Fig.19)

Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel
duos rectos, vel duchus rectis aequales faciet,

Recta enim quaedam AB in rectam I'.f'insistens
angulos famat I'BA, ABA; dico I'BA, AB.A an-
gulos vel duos “rectos esse vel duobns rectis ae-
quales.

Si quidem igitur aequalis est I'B.A ipsi ABA
duo recti sunt(Def. 10.). Si vero non, ducatur a puncto
B rectae I'4 ad rectos angulos recta BE (Prop. 11.);
ergo 'BE, EBA duo recti sunt. Et quoniam I'BE
duobus I'BA, ABE aequalis est, communis addatur
EBA; ergo 'BE, EBA wibus I'BA, ABE, EBA
aequales suut (Ax. 2.). Rursus, quoniam AB.{ duo-
bus 4BE, EB.A aequalis est, communis addatur 4B
ergo dBA, ABI tribus ABE, EBA, ABI' aequa-
les sunt (Ax. 2.). Ostensi suat autem et ['BE;, EBA
tribus eisdem aequales; quaé autem eidem aequalia,
.et inter s¢ sunt aequalid (Ax.1.); ergo et I'BE, EBA 4
ipsis 4BA, ABI' aequales sut; sed I'BE, EBA

Cor. 2. 8i plures rectae, quam una ad idem punctum
eidem rectae ad easdem eius partes insistant, anguli omnes
simul fient duobus rectis aeguales. ‘

Cor. 3. Quoicunque rectis se mutyo secantibus, anguli
ad punctum sectionis gquatnor rectis aequales'emnt, et gene-
valius: omnes angnli circa idem punctum coustituti quatuor
rvectos efficient, Cf. PHeidever. I. ¢. p. 307

.
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eloiv: e¢Add of vmd TBE, EBA dvo vpdui ciot, xalt
ol vno 4BA, ABF aga Jvaiy ogﬁmg oot eloiv.
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HPOTAZIZ W,

"Edy ngog L ev«%m, xal o6 ngoc evry or,uuw,
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Srpeg')]g yoviag Juvoiv ocduic loag mowGaw, i evdelag
" goovrar aAdydaie ol evdeiu.

Ugog ydp wwve evdele v AB, xel v ngog awr]
o'r],uetw ww B, dvo evdeiae ai BI', B4, ;u] inl e
avTa  uépy xelpevor, wdg Egelis ;/awms vdg vmo

ABT, ABA4 dvei og&acg loag ﬂmewwoow' Ayw, Sve

in evdelag ot vij I'B 9 BA
, Ei pdo pv dow v BT éw evdsiog 4 Bd, éorm

v I'B i’ evdsies 4y BE.

'Enci ovv evdeie 17 AB v’ evdciey vy T'BE
dpéoryuer, ai doa vmo ABI, ABE ywvia dvoiy
oodaic ioar elotv: eigi 0% xai oi vmo ABI, ABA
dvely opdajc icar «i doe vno I'BA, ABE teaig
vno T'BA, ABA s sloiv. Koy dqn/m}o#w 14 vno
I'BA4 ).om'r] dge 7 vme ABE ).oun; vy vne ABA

-~

'

doviv ioy, 7 Ehuoowy. Ty ‘psitove, om@ oviv 0 dU- -

varoy. Ovx doe in evdeias fotiv oy BE v BI.
‘Opoing &y Jet’Eo,uw, ote ovdt dAdy g mAygy Tie
B4 in evdsiog dou foviv o I'B v B4. "Edv doo
e v &g, -

1) Proclus legit: &bo ;v'geza, iEne.

- PROPDSITIO XIV.

Obs. Est haec conversa pl-aecedgnﬁs, patiterque paulo
gencralius conversa Cor. 2, praecedentis demoustrari poterit.

/ "
\
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duo recti sunt; ergo et 4BA, ABI' duobus rectis
aequales sunt. Si igitur etc.

PROPOSITIO X1IV. (Fig. 20.)

Si ad laliquam rectam, et ad puhc_tum in ea, duae
rettae, non ad easdem partes positae, angulos dein~
ceps duobus rectis aequales facia_rit, in directum erunt
sibi invicem rectae.

Ad aliguam enim rectam 4B, et ad punctum in
ea B, duae rectae BI', B4, non ad easdem partes
positae, angulos deinceps 4BT'y, ABA duobus rectis
aequales faciant; dico in directum esse rectae I'B
rectam B4,

Si enim non est rectae BI in directum B4, sit
rectae T'B in directum BE (Post. 2.). : .

Quomam igitur recta 4B super rectam I'BE in-
sistit, anguli ABI', ABE duobus -rectie aequales
sunt (Prop. 13.); sunt autem et 4ABI", ABA duobus
restis aequales; ergo I'BA, ABE ipsis 'BA, ABd
aequales sunt. Communis auferatur I'BA; reliquus
igitar ABE reliquo” ABA est aequalis (Ax. 3.), mi-

nor maiori, quod fieri nequit. Non igitur in directum

est BE rectac BI'. Similiter, autem ostendemus, ne-'

que esse aliam quandam practer B4; in directum igi-
tur est I'B rectae B4, Si igitur etc.
) i .

Alia praecedentis conversa erit haec: Si duo anguli duobus
rectis aequales sint, atque in vertice communi ita iungantury
ut unum crus unius cum uno crure alterius sit in directum,
reliqua quoque angnlorum crura in eandem rectam coincident,

“quod facile ostendetur.

.
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HPOTAZIZ
» - » M I

‘Edv 8Uo evdciat téuvwow. aedlglag, (Tde xave
xopupTy yovieg ioag eliyieig mouoovoy.

. 3 P 3 ’

Ava yio svdelar ai ABy I'd vepvérnoay ediniag

" o N c 8
xoetd v0 E ayuciovt Myw, on foy ety 1 uly vmo
AET yuyia «fj vno AFB, 4 0t vno T'EB 3 dne
AEA. , \

y . - . vt

"Enel pop evdsia 1 AE imw evdsiov vy I'd.
dpéoryxs , ywvieg mowovoe vdg vmo I'EA, AEA
of doe vmo TEA, AEA yovies dvoly opduis ioa
sloly. Ildhw , imel «wdeie o AE v evdsiav wqw
AB 2péovyxe, yovieg nosioa tds vnd AEA, AEB:
ol doo vmwo AEA, AEB ywviae dvaiy cpdaic ioos
sioly. "Edeiydrnoey & nel i vno T'EA, AEA dvoiv
pobeic ioor of doo vrno I'EA, AEA vuig vno AEA,
AEB ioar elolv, Kowy aopnonode 1 vmo AEA,
Aoty doe 7 vnd I'EA Aoas 5 vno BEA oy
2oy, ‘Ouolwg 8y deryiosrar, 61t %l of vmo TEB,
AEA Voo sioly. "Ecv dge dvo xat ta érg. 1)

1) Téouop'o. Exdyrodros pavegir, Srixal boae Jimor oly
e00cine Tippwoer ahhijlas, tas wpos Ty Topy yuvias TiTeasw dp-
dais ivas woufoovosy, Hoc Covollariwn addunt”edd. Oxon. et
Cod. Peyrardi m. In margine vel inter lineas iilud habent Codd.
d.e f.et, ut Peyrardus in Praefat. dicit, ctiam Coila, ita ta-
men, ut non prae se ferat signum, quo in hoc manuscripto
€a, quac ad marginem suut, ad textum pertinere indicantur,
Idem tamen in lect. variant. id in Cod. a, decsse assevit, Pa-
viter edit. Basil. ex alia, ut dicit, exemplar} iliud in m;u'gine
addir. ?uum tamen etiam in Codd. h. i. k. n. desit, nec
omnino huc, sed ad I, 13. (ubi apud nos-Cor. 3. est; perti-
neat, textani inserere noluimus, acterum Proclus etiam ad

hanc propositionem simile fere corollarium habet, eo tantum
ab hoc diyersum, quod ei de dyabus tantwp rectis sernio est.

t
PROPOSITIO XV.

Schols Thaletem banc Pro p- primum invenisse, Euclidem.
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PROPOSITIO XV. (Fig 21)

Si duae rectae sese secent, angulos ad verticem
aequales inter se facient. v

Duae enim rectae 4B, I'A sese secent in puncto
E; dico aequalem esse angulum quidem 4EI' angulo

AEB, anguluin autem I'EB angulo AEJ.

Quonjam enim recta AE in rectam I'/ ingistit
angulos faciens I'Ed, AEd; anguli I'EA, AEA
duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.). Rursus, qua-
piam recta A in rectam AB insistit, angulos faciens
AEd, AEB; anguli AEA, AEB ducbus rectis ae-
quales sunt (Prop. 13.). Ostensi sunt autem et I'E.{f,
AE4 duobus rectis aequales; ergo anguli T'EAd,
AEA angulis AEA, A4EB aequales sunt. Communis,
auferatur AL, reliquus igitar I'EA reliquo BJiA
aequalis est (Ax. 3.). Similiter autem ostendemus et -
angulos I'EB, AJE.A esse aequales. 8i igitur duo etc,

autern primum demonstratione dignam habuisse, Proclas re-
fart, . : ‘
Obs. Prop. 15, duae sunt conversae. Alteram Proclus
habet huius sententiae: 8i (Fig- 21.) ad punctum £ rectae
alicnius AB duae rectae ES, I'E ducantur non Jad easdem
partes, ac faciant angulos ad verticem aequales EJ et LE
in directum erunt. Nam, quum AE4+AEB=22 vectis (I
13.) et JEB=AEI" ex, hypoth. erunt etiam AEJ4=AEI=2
rectis, adeoque EA et I'E in directum sitae crunt (I. 14.),
Alteram conversam exhibet Peletarius huius sentemtiae: Si
quatuor rectae AE, ‘I'E, BE, JE ex uno puncto B ex-
eautes binos angulos oppositas inter se acquales fecerint,
erunt quaelibet duae lineae adversae in directum sibj oppo-
sitae. Nempe omnes quatuuy nnguli circa punctum E ducbus
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MPOTAZIZ .

Jlavede vprpuvov puce Ty mevoay mgogexShy-
delong, 7 xvog yuvie éxatégns viv 10g xoi ans-

‘yoveior yaviy ym’ng oy,

*Eota-goiywyoy 10 ABI, el moogexfefirodn
ovred ,m'o‘: 76).&0@02 9 BI il w0 4 Myw, ove 4 dxvog
yovie, 4 vwe AT, yué‘wv dotiv Fnavégag Twv
ivyog xal aawmmow » sy yno I'BA, BAT yovay.

Terunodw 3 AL Oiya xerd vo E, xai émilév-
z#eiaw‘ % BE &xfefMjodn i sudsiog i v Z,
xal xelodw v BE ion 4 EZ, xpl éneletydo 5 ZI,
xai Oufydw o AT ¢} vo H.

'Ene} otw foy Eotly 7 v AE vj ET, 7 8¢ BE
v EZ, 8o 08y ai AE, EB dvoi vwic I'E, EZ
ooy eloly ; éuan’ga ‘fnaTioe , nol 7wm'a 7 vno AEB
yovig 7} vwo ZET oy &oti, nore xogmpra/ yug Bu-
o oo 1 AB ﬂaoez 'n] ZT ion o1t, xai vo ABE
19:7wvov v ZET fl;gt;'wvw éoviv oo, xel al dermral
yawwu oig Aowmais yovias foee slolv, éxovégn Exp-

-zloq, Vvp &g ab i mAsvpap vmoTeivovowyt foy dow

toviv 9 dno BAE vjjvne EIZ. Msilwy & iouy

" rectis aequales sunt (Prop, 13. Cor. 3.), Atqui .ex hypoth.

tam 4EA=BEIl', quam AEI'=BE4, unde AE4+AEl=
BEP4-BEA=2 xectis, adeoque Ak et I'E in directum erunt

(L 14.}. Pariter, quum AEI+BE['=EIl4-BEI'=2 rectis,

- AB et BE in directum erunt.

PROPOSITIO XVIL

Obs, anus, ut solet, hysteroldglae accusat Eu.chdem,
quod hane propositionem, ‘quae facile consequatur .ex 1. 32.,
separatim demonstret. At demonstratio I. 52. in Euclidis sy-

- stemate ex I. 27., huins vero ex I. 16. depender, neque igityr,
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PROPOSITIO XVLI (Fig. 22))

Omnis trianguli uno laterum producto, exterior
angulus utroque interiorum et oppositorum angulo'mm
maior est. =

Sit triangulum ABI, et producatur ipsius unum
latus- BT ad 4; dico angulum exteriorem A4I'4 ma-
iorem esse utroque interiorum et opposxtorum angu-
Yorum I'BA, BAT.

Secetur AI" bifariam in E (Prop. 10.), ‘et iuncta
BE producatur in directum ad Z, et ponatur rectae
BE aequalis EZ '(Prop. 3.), et iungantur ZI', et
producatur A" ad H.

Quoniam- igitur aequalis est 4E rectae EI’, BE
vero ipsi EZ, duse 4E, EB duabus ['E, EZ ae-
quales sunt, utragque utrique, et angulus 4EB angulo
ZETI aequalis est, ad verticem enim est (Prop. 15.);
basis igitur 4B basi ZI" aeqgualis est , et triangnlum
ABE triangulo ZEI' aequale est, et reliqui anguli

creliquis anguiis aequales’ sunt, uterque utrique, quos
aequalia latera subtendunt (Prop. 4.); aequalis- igitnr

-est BAE ipsi EI'Z. Maior autem est angulus EI.f

circalum in _d_emonstprando si evitare volebat, denuo I. 16, ex
1. 32. deducere poterat. Laudandus potius est Euclides, qui
pedetentim ad magis ardua progressus faéilion'bus difficiliora
tam apte superstruere porat. A

Cor.. (Procli). -Ex wuno punrto extra ahqunm rectam
posito ad eam haud plulcs quam duae .rectae aequales duci.
possunt, ut ex I 5. et 1. 16. fécﬂe»"coxxseqnaizur, vel aliter:
Circulus yectam in pluribus quam duobus punctis secare ne-
guit. CE III. 2. Cor. 1.. Practerea Proclus wnonet, etiam I,
97. non nisi consectarium esse huius I. 16,

\
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% vnd EI'4 vij¢ vno EIZ: uelouy doe o vno ATl'A
vig vmwe BAE. ‘Opoiws 8%, wi¢ BI sevunuivic
Oye , deydroston xai o vno BI'H, tovréony 4 vmo
Al4, psfuy el vic vmo ABT. Jlow'ms aea
xei 76 &Ers,

. HPOTAZIZ (.

IIeyvog voeyavov ai dvo ‘yuviae dvo opduy ldo-
aovés sior, mevry uevehepSoevopevar.

"Eota zpiywvey vo ABI* Aéyw, ove vov ABT Qi
yuvov ai dvo yaviae dvo ogﬁwv é\cooovis siot mavey
yswlowﬂavoywm.

"ExBefhrjodn ;mg 9 BT éut vo 4.

Kol énei votyuvov oy, ABI iz1ds vt yovie 4

vno AlA4, peifov ot vig éviog woi amevavtiov,
vis vno ABI. Kows moogxeicdw o vno AT'B ai
doo. v AI'd, AT'B vav vno ABI, BI'd ueilovég
- slaev. AN «i vno Ald, ALB dyei opdaic iowe
sioty oi dow vno ABI', BI'A dvo 6odiv Ehdcoovig
siowy, ‘Opoluwg 8% Jelbopev, ove nal i vmo BAT,
- ATB o dpduv Zidovovés siot, xui &xe wi vro I AR,
ABI.  Iloyvos dpe xab w6 &7,

PROPOSITIO XVIL

Obs. Aliam adhuc huius propositionis demonstrationem
habet Proclus, in qua recta BI' non producitur, at ab £ ad
punctum quodcunque rectae BI" recta ducitur. .

Cor. 1, In omni triangulo, cuius unus angulus rectus
est aut obtusus, reliqui acuti sunt. Cf. Clavius. Hinc patet
.ratio, eur Def, 27. 28, 29, ita, ut factum est, expressae fue-
rint, Cf Pleiderer. in Hauberi Chrestom. Geom. p. 309

Cor. 2. Omnes anguli trianguli aequilateri, ot duo an.
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angulo ET'Z (Ax. 9.); maior est igitar 4TS ipso
BAE. Similiter autem, BI' secta bifariam, osten-
detur et BI'H, hoc est AI'4 (Prop. 15.), maior et
ipso ABI'. Oumnis igitar etc.

PROPOSITIO XVIL (Fig 23.)

Omnis trianguli duo anguli dubbﬁs rectis minores
sunt, quomodocunque sumpti. v
" Sit triangnlum ABI'; dico trianguli ABI" duos
angulos quomodocunque sumptos duobus rectis mino-
res esse. ‘

Producatur enim BI' ad 4 (Post. 2)

Et quoniam trianguli ABI" exterior est angulus
AT'4, maior est interiore et opposito 4BI" (Prop.
16.). Communis addatur . AI'B; ergo A'4d, AT'B
angulis ABI'y BI'A maiores sunt (Ax. 4.). Sed
A4, AT'B duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.);
ergo ABI', BI' A duobus rectis minores sunt. Si-
militer autem ostendemus et BAI', AT'B duobus
fectis minores esse, et adhuc ipsos I'dB, ARBI.
Omupis igitur etc. \

guli ad basin trianguli aequicrari sunt acuti, anguli externi
autem, qui iis adiacent, obtusi. Cf. Clavius.

Cor. 3, In triangulo, in quo duo anguli inaequales
sunt, minoT eOTwWIM est acutus.

Col. 4. (Procli), A puncto gquocunque extra rectam
posito non nisi unum perpendiculum ad cam demitti potest.

Cor.'5. Si e puncto aliquo rectae, quae oblique instor
alteri rectae, adeoque ex altera sui parte ¢um ea acutum, ex
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NMPOTAZIZ

Hovvog 1oiyuvov o pellov sheved - wy peitove
yuviey vmotelvel.

"Eote ydo toiywvoy %o ABI' > peilove eyw .,,],,
AT sievoey ¢ AB: J.e;'w, o%c xal yovie 9§ vo
ABI' yet’g‘wv doti vijc vmo BI'A.

"Enel ;mp pesiiov dovly o AT fn,g AB, xerdn
¢ AB ioy q Ad, xoi inslevydo 1 B,

Kai et totyuvov voi BI'A ixvog ome ;mwm 7
one AARB, ,uezguw FoR?) fn]g éwoc %ot amwwwv,

wig vnd AT'B: oy 8% o vmo AAB vjj vnd ABU,

" nel wul mhevoe 1 AB v Ad doviv oy peifov doo
xal 1 Vo ABA w’géno‘ AI'B: soddd o'z'ga 9 vno ABI’
;mgow dott vic vno A'B. Ilavvog dpe Totyavov
gol 70 HIA

InHPoOoTAZI> 9.

Tleviog torpavoy vno vy peilove yoviay 5 pel-
fay mhevod vmovedvet.

altera obtnsum anpulum efficiat, ad hanc alteram demittatur
, perpendiculum, cadet id ad partes anguli acuti. CF. Peiderer. I. ¢,

Cor. 6. Quod e vertice trianguli in-basin demittitur per-
pendiculum, incidet in ipsam basm, aut in terminum eius
extremum, aut in basin pxoductam, pront angu]orum ad ba-
sin vel uterque acutus, vel alter rectus, vel denique alter ob-
tusus erit. Gf. Pleiderer, 1. c.

"PROPOSITIO XVIIL

Obs. Aliam e Porphyrio demonstrationem addit Proclus,
in qua (Tig. 25.) sumta I'd==4B, producitur B4 ultra B ad
punctum aliquod E, ita ut BE acqualis fat rectae 44, ac
deinde iungitur EI, ubi facile patet, esse 4EI=ATI'E (I.'5.),
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PROPOSITIO XVIIL (Fig. 24.)
Omnis ' trianguli maius latus maiorem angulum

subtendit. - '

Sit enim triangulum A4BI', mains habens latus
AT latere AB; dico et angulum ABP maiorem esse
angulo BI'A4.:

Quoniam enim recta . 4I" maior est recta 4B, po-
natur rectae 4B atqualis A4 (Prap. 3.), et iungatur BA.

Et - quoniam trianguli BI'A exterior est angulus
AAB; maior est interiore et opposito 4I'B (Prop.
16.). Aequalis autem angulus 44B angulo ABd, -
quia et latus .4B lateri 44 est aequale; maior igitur
e: ABA ipso AI'B; multo igitur 4ABI’ maior est
ipso AT'B. Omnis igitur triangali etc.

PROPOSITIO X1X (Fig.'26)
Omnis trianguli maiorem _ angulum mams latus
' subtendit.

adeoque ABI' ('S AEP' (1. 16.)] - AIED> ATB. Caeterum
notetur huius et 19. cum 5. et 6. Analogia, quam étiam Pro-
clus innuit. ’ . :

Cor, 1. In triangulo scaleno Omnes etiam: anguli inaes
quales erunt, maiores mempe, qui maioribus lateribus oppo-
nuntux; et in guovis triangulo non aequilatelo ii, qui mino-
ribus-lateribus opponuatur anguh, acuti erunt. Cf Clavius
el Peiderer. 1. ¢. p. 510.

Cor. 2. ':I‘uangulx aequicruri angulus ad verticem maior
aut minor erit quolibet angulo ad basin, prout basis maior
aut minor est quoyis cruve. Cf. Pfleiderer. 1. c.

Cor. 3. In quovis triangulo perpendiculum demissum o
vertice opposito in latus, quod non minus est utrovis reliquo,.
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"Eovi tpiyavoy w0 ABT peilove Eov tyy b0
ABI' yuviey vi¢ vmo BL A Myw, ot xal mhsvgo
9 Al mhsvods 15 AB peiloy oviv.

E: ydo pij, twoe ioy &oviv 4 AL v AB, ¢
2\doowy oy pevoiv ovs lowwy 9 AI' v AB- ioy
ydg av v xai ;nmu'u 4 vmo ABI v vmo AI'B
ovx fovt 05 ovUx doo HJ’I] éotiv 5 AT 'm; AB. Ovd}
,um' eAdoowy étmv 'r] AT v} AB- i\doowy ydo Gv
7 xal yawm 97 ve ABI' vjg vmo AI'B. Ovx
éone 8¢ ovx dou éhdecwy. oty 5 Al s AB.
'Edsiy8y 83, ove ovdi i wq dovive peilov dpa dotiy 7
Al vig AB. Ilavvog doo xai vo Ens.

HPOTAZIZ 4.

Mevvoe zgtymmv ai dvo mhevoal Tijg Aowmvie [m-
govig eioe, mwm ya'talayﬂavoywm.

iatra riangulum cadita Tum nempe anguli ad basin acuti
erunt (Cor."1.), unde ex Cor. 6. praccedetis res consequitur,
Cf. Pfeiderer. 1. c.
PROPOSITIO XIX

Obs. Aliam directarh, at operosiorem huius proposirioa
fiis, quae Convelsa est praecedentis, demonstrationem habet
Proclus, quam etiam Clavius affert, deductam ex praemisso
Jemmate, quo docetur: Si in ttiangulo angulus bisecetur, et
- vecta bisecans secet basin im partes inmaequales, latera etinm
* angulum ad verticem comprehendentid inacqualia fore, et ma-
ius quidem id, quod maiori basis segmento adiacet. Quod
ipsum lemma etiam converti potest. €f. Clavius. Campano
" nostra 18. est 19., et contra, unde et alias habet demonstra-

tiones,
Cor. 1. In wiangulo, cuins omnes angali sunt inaequa-

les, latera etiam sunt inaequalia, maius nempe, quod maioi

~
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8it triangulum ABI', maiorem habens angulum
ABI' angulo BI'A; - dico et latuss AT latere 4B
maius esse. ’ :

Si enim non; vel aequalis est 41" rectae 4B, vel
minor; aequalis quidem non est A1 rectae AR, ae-
qualis enim esset et angulus 4BI" angulo 4T'B (Prop.
5.). Non est autem; non igi'tur aequalis .est AT rectae
AB. Neque tamen minor est AI" recta 4B; minor
enim esset et angulus ABI" angulo 4I'B (Prop.18.);
non ést autem; non igitur minor est AT recta AB.
Ostensum est autem neque aequalem esse; maior igi-
tur est AI" recta 4B. Omnis igitur etc. .

PROPOSITIO XX (Fig 27.)
Ompnis tnanguh duo latera rehquo nmiora sunt,
quomodocunque sumpta, ‘

wnguls opponitur. CF. Pheidefer 1. c. qui etiam reliqua corol-
laria habet. '

Cor, 2. Tuanguli aequicruri basis maior aut minor erit
* quovis crure, prout angulus ad verticem maijor aut minok est
qitolibet angalo ad basin.

Cor. 3. In iangulo vectangulo aut obstusangulo latus
angulo recto aut obtuso oppositum maius est guovis reliquo.

Cor. 4, Si ¢ puncto aliquo ad rectam ducantur duze
rectae, quarum sit una ad. eam perpendicularis, ea erit minor
T altera. Vel: Omnium‘ rectarum, '«iua‘e e puncto aliquo in
rectum exma id punctum transetintem duci posslipt,—’minima
est ea, quae isti rectae est perpendicularis, quae ipsa etiam '
distantia, minima nempe, istins pancti a linea dicitur, Cl‘
Clavius. -

Cor. 5. Si e puncto aliquo ad mctam ducantur perpen-
dicularis et ex eadem perpendxculx parte duae aliae rectae,

F.
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/ .
“Eovre ydg roiywvoy v0 ABI Aéyw,ott vov ABT

[ « A 4 - ~ e ’ > ’
roryevoy «i Ovo sthevpet Tig Aownys peillovég eloe,

wurry pestedepfovopevae, ai utv BA, AT <5¢ BT,
al 8 .IB, BI vijg AT, «i 8 BI', I'd ¢ AB.
diydw ydo 5 BA ink vo 4 eyuciov, xer xsicdn
v T'd ioy n Ad, wet dnelsvydo o AI. )
"Emel 00w ion éaviv 1j d A vy AT, ioy éotl xel yovia 1)
vao A4 a5 vno ALY ueilov doo 5 vmo BI'Avig

1) ik’ .5 Smd B1'A yowia tis om0 ATd pelloy forlv, Haec
verba, qiae hic habeunt ¢dd. Basil. et Oxon. consentiente Cod.
a. omittat Peyrard, Nec sane sunt necessaria.

harum quae perpendiculo propior est, minor est altera: et e
diversis perpendiculi partibus duae tantum aequales rectac duci

possunt.

* 'PROPOSITIO XX
Obgs. Proclus refert, Epicuracos Geometras irwrisisse, ef
hanc propositionem asinis quogue notam esse dixisse, qui
vecta pergant, ubi foennm sit. Quod ludibrium quam ine-
prum sit, ubi non de eo agatur, quid sensibus.vidcatur
(xetd Tyv aioBzow), sed de scientia philosophica, guam Zmws-
ornuoviov ldyov vocat Proclus, omnes vident. Nec axioma-

-

tum numerus, ut monet Rob. Simson., sine necessitate augen-’

dus est. Plures adhuc alias huius propositionis demonstratio- *

nes alfert Proclus, e quibus e schola PlLilonis et Porplhysii
hanc satis simplicem : In triangulo quocunque 4BI" (Fig. 28.)
si bisecetur angulus BAI recta A4, quae basin secet in J,
erit angulus BJA> 44D (1. 16.). At AAI'==4A4B ex constr.
Traque BAA> AA4B, quave BA>BS (1. 19.). Eodem modo
moustratitr, esse AM> A, quare BA—-AI> BJ~+4-A4I i. q.

> BI.  Alii, ut Ambrosins Rhodius, e definitione rectae Ar--

chimedea immediate hoc assertum deducunt, quod non Ramo
solum, sed etiam Tacqueto, Coétsio, aliisque simplicissimum
visum fuit. At an Euclidis adsensum obtinere potuisset, du-

f
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Sit enim triangulum ABI; dico ABT trianguli -
duo latera reliquo muaiora esse, quomodocun;]ue‘ SUT-
pta; nempe BA, Al latere BI', et AB; BI latere
A, et BT, I'A latere AB.

Producatur enim- B4 ad punctim d, et ponatur
rectae I'4 aequalis A4 (Prop.3.), et iungatur- AT

Quoniam igitu’r'a’eqﬂalis est .11 rectae A aequa-

lis est et angulus AA4I" angulo . AI'A (Prop: 5.)5 ma-

.
.

bitandum omnino videtur. Et ipsi Arclimedi proprie id non
definitio est, sed duuBasduevdy ve, ut ad Def. 4. dixiinus:

Cor, 1.  Trianguli aequicruri whumquodque’ atqualinm
crurum, mains est dumdm basi. Cf. Plleiderer: . c. p. 312,

Cor. 2, In triangulo non aequlctmo dxfteleuua dum:um
inzequalium laterum minor est tertio latere. Nempe quum -
(Fig. 21.) BA4AI>BI, erit demia uttimque rectd AT
BA> BI—AI', vel BI—AI<BA, atque ita paviter circa
reliqua latera: o .

Cor. 3. In quovis tﬁangulo summa omininm laterum
simul sumptorum maior est, quam diiplum cuiuscunque lateris,
Nam, quum BA~=A4I"> BI', erit,; utrimque addito B1', BA
“+AT'4~BI">2BI"

Cor. 4 In quovis triangulo omnia latera simul sumpta
miiora sunt duplo duorum quornmicunque laterumi. Quam
enim BI'<BA-AI erit, utrimque additis BA-A41", BI'4
BA4AI'K 2B A2 AT. Haec tria proxime praeccdentia co-
iollaria sunt e Borellio. Cf., Plleiderer. 1. ¢.

Cor. 5. In quavis figura vectilinea quodvis latus est
minus summareliquoram. Cf. Plciderer. L. c. Verbi causa in I'i-
gura quadrilatera ABI'A (Fig. 23.) ducta diametro BI', erit
AI+-Br> AB. At T'4+4-B4> BI', unde eo magis AP+I‘4+
BA4> AB, atque eodem modo in figuiis, quae pluxa Jatera
habent, etiam, si angulos habent introvsum vergentes, res
demonstrabitur. Conversam huius propositivnis, nempe, si
rectae quotcungue v. c. u datae sint, quarum guaevis minor
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1) Peyrard. habet lectionem Cod. a: ioy o2 z, JA 7 AT
nos praetulimus lectionem ed'd. Basil, et Oxon. ut conscquenti- -

bus magis aptam.
4) Proclus habet: dno vy needtaw dofduevac.

est summa rehqualum, construi inde posse K iguram tot lates
rum (n), gquot rectae datae sunt, demonstrat Dcveley Elem.
de Géom. Livr, II. Ch, IL §. 41,

Cor. 6. Pari ratione ostenditur, quamvis ab uno puncto
ad alterum ductam rectam minorem esse quavis in eodem
plaﬁo inter haec puncta ducta linea fracta i. e..composita e
pluribus rvectis sub anuuhs quibuscunque inter s iunctis.
Cf. Plleiderer; L ¢, : . )

Cor. 7. In quavis figura rectilinea summa omninm la-
ternm maior est duplo uniuscuiusque lateris figme, Sit enim
hoc latus 4, summa omninm latecum =3, erit summa reli-
quorum laterum =3—~4, et ex Cor. 5, I<A> A, unde, si

- X P
A-unimque addatur, I>2 4, vel g>4. CL Pleiderer. 1, c.
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ior igitur est BI'd angulo AAF (Ax. 9.); et quo-

‘niam triangulum est 413, maiorem habens angulum

BI'4 angulo BAT', maiprem autem angulum maius

latus subtendit; 4B igitur recta BI' maior est (Prop.

19.); aequalis autem /B rectis 4B, AI'; maiores
igitur BA, AT recta BI'. Similiter autem ostende~
mus et 4B, BI recta I'.4 maiores esse; et BI,
I'A recta AB. Qmnis igitur etc,

"PROPOSITIO XXI (Fig 30)

Si a terminis unius lateris "trianguli duae rectae
intus - constituantur , hae reliqiis duobus trianguli la-
teribus minores quidem erunt, maioren: vero angulnm

continebunt.
Tnanguh enim ABI super uno latere BI', a ter-
minis B, I'y duae reciae intus constituantur B,

Cor. 8. In quavis figwa rectilinea summa omnium la-
teram minor est duplo sunmmae omnium laterum praeter unum.
Sit hoc unum latus 4, et summa cmnivm laterum, utin |
praecedente Cor. =J3, eﬁtque Z—~A4> A, unde, si utrimque
addatur I—4, enit 23— A4;>3, vel IKAZ—A), vel

2 sa

f

PROPOSITIO XXI.

Obs. Addi potést, valers etiam propositionem, si pun-
ctum, quod hic intra triangulum positum sumebatur, sit in
alteratro trianguli latere v. c. si punctum 4 (Fig. 30.) cum-
puuafo £ coincidat, Aliam adhuc demonsnanonem habet
Codétsius (Euclid. Elem. VI libv, prior. Lugd. Batav. 1692,
p- 82.), quae tameu non generaliter valet. Ostendere nempe
vult, esse tam AB>B{, quam AI'> T4, quod neutiquam
necesse est. Probe antem notandum est, ut vera sit propo-

’
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ivzog owveordrwoay ai BA, AT~ léyas 6w «i BA,
dI' wievpal Tav Aowmay Toi vpywvou dvo nAevosv
tav BA, Al écooovee pév eior, peifove 8t yuviay
septéyovae , v vro BAL g vmo BAT.

Ajy8o yap 4 B.d izt vo E. :

Kai &gt smavzog grywvov «i dlo mhevoul T
Aoenie melbovie eloe, w00 ABE doe totyuvov ai dvo
adevoei ai AB, AE wj¢ BE peilovis siow: xows)
agogsicdw 5 LI «i oo BA, Al wov BE, EI
puetsovés eloww.  1ldaw , enet 100 T'EA voryuvov «i
o nlevpat ei I'E, PA vic I'd psilovés siae,
xotvy) sigogxsicdw 1 AB «i TE, EB doa vev 4,
4B usifovée siow. 'Alie oy BE, EI psifoves
deiydrouy ai BA, A" nodde doa ai BA, AT
sy Bd, A" peifovic elowy.

: . >
sitio, a tgrngi'ni: extremis basis ducendas esse rectas intra trie
éngulum constituendas. Proclus enim demonstrat, hac con»
ditione omissa, multa esse tr.’anguln, quibns alia inscribi pos-
sint, quoram dno latera simul sumpla maiora sint lateribus wi-
anguli ambientis, aut ellam , quae angufum compreheudant
minorem cp, quem litera trianguli ambientis comprehendunt.
- 'Cf. Tsaaci Monachi Scholia in Euclid. Elem. libr. VI. prior.
Argeutor. 1589,  Sit nempe (Fig. 31.) triangulum ABI
cuius angulus ABI vel rectus sit, vel obtusus. Ducatur ad
puuctum baseos quodennque 4 recta A4, eritgne in tri.mgnlo
ABA vecta 44> .AB (Prop, 19. Cor. 3.). Sumatur 4E=AB,
rectaqne AE bisecetur in puncto' Z (Prop. 10), inngaturque
Zr, evitque AZ4-ZI'> AP (Prop. 20.) i e. ZE4-ZI> AT,
ideoque, additis utrimgue aequalibus JE, AB, erit ZE4=
JEA-ZI"> ATHAB i. ¢. ZA4-ZI"> AIF-AB. Quin Pappus
(Collecz. Mathem, T 3.) ut Rob. Simson. munc‘f\. demon-
serat, jarera wlangali aleeri inclysi ‘non solam, mni;ﬁ:}: esse

posse laterjbus trianguli ambientis, swl quamvis etiam ad ea
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AT ; dico BAy Al latera reliquis trianguli duobus -
lateribus B.A, A minora quidem esse;, maiorem
vero angulum continere, angulum nempe BAI an.
gulo BAT.

Producatur enim BA ad E.

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo ma-
iora sunt (Prop. 20.), trianguli ABE duo latera 4B,
AE latere BE maiora sunt. Communis addatur ET;
ergb BAd, AI rectis BE, EI" maiores sunt (Ax. 4.),
Rursus, quoniam I'EA trianguli duo latera I'E, E.f
latere "4 maiora sunt (Prep. 20.); communis addatur
AB; ergo I'E, EB rectis I'd, 4B maiores sunt
(Ax. 4.). Sed ipsis BE, EI maiores ostensae sunt
B/[, Al multo igitur BA, AL rectis Bd, ar

mawres sunt, , N

’

rationem habere, dummodo minor sit dupla. Unde Clairaltio
in Praef. ad- Geometr. Paris. 1741, non adeo superflna videri
debebat Euclidis demonstratio, Pariter, quod ad i;llgll}lil‘il at-
umet, ita Proclus pergit.  Sit (Fig. 32.) trianguluwy 4B
{Proclus quidem dicit triangulim  aequicrurum, ut nempe
AB=AI'y quod tamen hand necessarium esse 'videtur), cuins
maximum latus BI', a quo abscindatur B4==BA, et in ducta
A4 sumatur punctum quodeungue E, et iangatur EIN Erit
itaque angulus BA4=BAA (1. 5.). At B4A>4ET (. 16.).
Itaque et BAA>JEI', et multo magis BAI> JEI. Unde
patet, et quoad angulum mecessaviam ecsse illam conditionem,
ut a punctis extrenis baseos ductae sint rectae ad punctum
intra tnanbnlum.

Cor. 1. In figura quadulatcra ABPJ (Fig. 23.) in qua
unus ansulus 4 introrsum velgu: (ita nempe constructus, ut )
vectae eum comprehendentes, si producantur, intra fignram
cadant) summa laterum Bg--I'2 hunc angulum comprehen-
dentinm minor est summa Yeliquorum lalelum BA—I—AI‘,&quod
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i, 2net waveog wguyevov 9 2xt0¢ yowie T4¢
dvsog wai -amsvovvioy pellwy dotiv: vov- FAE doe

- wotywvov 9 éxvog yowie 1j vmo BAT - peifwy 203t .

vi¢c vno, TE4. 4id vd avrd doat) xal Toi ABE

" gpiyovov 4 exzog yuvie 7.vwoe I'EB ueilwy dovi ti

\

vouévag ).

uwo BAI. "AMd vi¢ vno TEB peiluv 8siydy 9y
oo BATY moldG dga o vio BAI psibwy eovt vis
vno BAI. 'Edv dox xal v¢ v,

IHPOTAZIZ =f.

'Ex vy cv8aiv, i elowy ioor tpiol valg do~
] 14 ’ ’ ’ - LA}
Seloare svdelaeg, Tolywvoy overyoacdas dsi dy vog
dvo eie Aoemije peloveg elvar, muvey perclepfo~ .

. N\ ;

1) 4ié 7é avra Geo. Ita cum edd. Basil. er Oxon. posui-
mus, Peyrard, secutus Cod. a. habet: &2 ravre zafvuor.

2) Peyrard. addit e Cod. a: &d 70 %ol mavrds rpsywvov
vds 8o mlevpds s Aosmis peijovas evac, mivry perelapfa~
vouévas. Nos haec verba cum edd. Basil. et Oxon. omisimus,
qnod glossam sapere viderentur, et alibi guoque, ubi proble-
mata occwrrunt, quae determinitione aliqua vel Jinitatione
opus habent, in ipso problematis enunciato huius limitationis
ratio reddi haud solet v. ¢. in VI. 28,

ducta recta BI', statim apparet. Eius generis ﬁc;;utam Proclus
ad I. Def. 24. satis insulse volywvoy rerpdmdevoori, tuangulum
quadrilaterum, nominat, angulum nempe ad 4 haud pro vero
angnlo reputans, Rectius, ut ibidem refert, Zenodorus woi~

" loysvioy (ogiiua) vocabat. . -

Cor. 2. Quadrilaterum aequilaterum angalum introrsum

) ) - - . g l’
wergentem habere nequit, summa potius rectarum, gqitac an-
gulum introrsum vergentem comprehendunt, minor est summa
duorum reliquorum quadrilateri laterum.

Cor. {3, Si super BI' (Iig. 51.) alia fgura irectilinea

. v . *

quaccunque, quae non habeat angulos introrsum vergentes,
intra .wiangulum ABI coustituta sit, v, ¢ quadrilatera fignra

\
'
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Rursus, 'quOniam omnis trianguli exterior angulus
interiore et opposito maior est (Prop. 16.), I'JE trie
anguli exterior angtlus BAI" maier est angulo I'EA.
Eadem ex ratione et 4BE trianguli exterior angulus
" I'EB: maior est angulo BAI. Sed angulo "TEB
maior ostensus est BAI'; multo igitur B4I" maior
ost angulo BAF Si 1gltur etc,

PROPOSITIO XXIL (Fig 35.)
- Ex " tribus tectis, quae sunt aequales tribus datis

rectis, triangnlum constituere; oportet autem duas re-
liqua maiores esse, utcunqiie sumptas,

BJEI', summa laterum AB--I—AI' semper maior erit summs
laterum istius ﬁvume BA~~AE-4-EI" Ducta enim 4E, pro-
ducatur Bd, dum rectae AE occurrat in Z, tum iungantar
ZI'y 4T erilque ex nostra propositione, Z4=42ZI"> AE-EF,
unde, addita utrimque 4B, evit JB4-Z44-ZI i. e. ZBHZI
> BA-4-4E-4EI. At ex nostra propositione 4B~ AI"> ZB4=
ZI', unde tanto magis AB~~AI'> B4+ 4E4-EI. Et similis
eit demonstratio in figuris pluvium laterum.

Cor. 4. Pariter, si super eadem basi, ad easdem, ejus
pattes, duac figurae reciilineae, quae angulos introrsum vor-
geates non habeant, constituantur una intra alteram, perimeter
exterjoris' maior est perimetro interioris, Idemque valet, si
utrinsque perimetrum inte]ligas, demta utrimque basi com
muni, quin etiam, si interior atque extorior figura unum al-
-terumve latns praeter basin commune habeant. Haec corollaria
sunt ex schedis Pleidereri, Vid. Hauberi Chrest, p. 133. sqq. ',

~ PROPOSITIO XXII

Obs. 1, Ostendendum erat, guéd et Proclus facere ten~
tavit, circulos centro H, inteyvallo HO=I, et cer+ v Z, in=
texvallo 24 =4 descriptos, si problematis conditiones scrvens
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"Eorwoay ol dodeioar zoeic cvdsiae «i A, B, T,
Wy ai 8o T7¢ Aotsns lusig"oveg éozwoay, na'wy pe-
fwlayﬂwéywm, ai wiv A, B e I', ai 8¢ A, T
vis B, xai iv i B, I wie A dsi Oy & 1oy iowy
eatc A, B, I' wgzywwov o'uofn,oao#ou-

E:mewa?w wg wdsia o AE, nenegaopemj By
xatd w0 A4, anet@og 0t xavd T0 F 0t %siodw 77
piv A ioy g AZ, vy 8 B ion vy ZH, v7; 8: T
iog 7 HQ xui xévrow ,u/év v Z, dwwovipare 8 @
Z4, wixhog yeygipdn o AK A 2 Ty, REVTOW
piv v H, dworyjpave 8 16 HO, wvxdog ysyougdm
o KAB, zui inelevyduwoay ai KZ, KH' léywy ite
i Torav svdewwy, vuv iowy veis A, B, I, mg:’}/ww
voy cvvéerares 10 KZH.

'Enet o0y v0 7 onuciov xévrgoy iovt vou AKA
xvxhov, {on éotiv g ZA v ZK- éidd q ZA v A
doriv fon xab q KZ doe 7)) A oty ioy. 1léAw,
émel vo H onpeiov xévigov oti o AKO xixdov,
ioy &oxiv 9§ HO v HK' elde 5 HO o I’ éotiv
ion* nei 7 KH dge ©jj I' éoutv’ iog. "Eove 0% xe}

tur,¥se invicem secare. Quod ita fere demonstrari poterit. Si
"isti circuli se invicem non secent, vel circulus cenirp H de-
seriptus (civeulum H vocabimus) complectetur totum circulum
ceutro Z descriptum, quem circulum Z vocabimus; vel cir-
culus Z complectetur circulum "H; vel uterque extra alterum
positus erit, Casu primo OH aequalis aut maior esse deberet,

quam HZ~-ZA i. e. I';—B+A, contra hypothesir.. Secundo

casu foret ZJ>HZ+H9 ie e.4>B+1‘, pariter contra hy-

pothesm. Textio folet HZ>110+ZJ i. ¢. B I‘+A, pariter

>
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Sint datae tres rectae 4, B, I'y quirum duae re.
ligua maiores sint, utcungpe sumptae, nempe 4, B
maiores, quam I'; A, I autem maiores, quam B;
denique B, I' maiores, quam {; oportet igitur ex
rectis aequalibus ipsis A4, B, I' triangulu}n consituere.

Exponatur aliqua recta A4F, terminata quidem ad
4, inbnita vero vexsus FE; et ponatur rectae A acqua-
lis 4Z, rectae vero B aequalis ZH, et rectae I' ae-
“qualis- HO (Prop. 3.); et centro quidem Z, inter-
vallo vero ZA, circulus describatur 4K A (Post. 3.);
et rursas, ceutro quidem’ H, intervallo vero HO, cir-~
culus describatur K16 (Post. 3.) et iungantur KZ,
KH; dico ex tribus rectis, aequalibus ipsis 4, B,
I', triangulum constitutam esse KZH.'

Quoriiam igitur Z punctum centrum est 4K A cir-
culi, aequalis est Z.J ipsi ZK (Def. 15,); sed ZA4
ipsi' A4 est aequalis; et K7 igitur ipsi 4 est aequulis
(Ax. 1.). Rursus, quoniam puncium F centrum est
“circuli /KO, aequalisr est F1O ipsi HK (Def. iﬁ-);
sed HO ipsi I' est aequalis; et KH igitar ipsi I’
est aequalis (Ax. 1.). Est autem et ZH ipsi B3 ae-

contra hypothesin. Itaque circuli s invicem secabunt, et
quxdem , ut facile patet, tam supra rectam HZ in puncto ali-
quo X, quam irfra illam in puncto aliquo .4, unde duo tiian-
gula HKZ, HAZ, quae vero pousitione tantum diffexrunt, hae
ratione construi poterunt, nec vero plura, ut patet ex I, Cor. 7.

"~ Obs. 2. Quum Prochus Eyclidis verba proferat, quae
paullo differunt ab iis’, quae nunc in textu Graeco leguntur,
Commandinus inde concludit, Enclidis demonstritiones ali-
quibus in locis a'Theone immutatas fnisse. Id antem ex levi
ista variatione,  quam permitreve sibi ommiue poterat Proclus,
qui sensum Euclidis, non minutissima quaevis vocabula, spes
ctavet, haud sequi videtur.

\
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evdeawy, af slow oo ool tei¢ I'd, AE, T'E,-

soiywvoy ouvvserdtw w0 AZH, weve lony elvar wiv
ptv I'4 vy AZ, vy 8¢ T'E v AH, xei éve vjy
dE 7 ZH.

'Easi odv &0 ui AT, T'E dvoi waic ZA, AH
foae slow , é.«xuga uaﬂga rat Baog 5 AE, ﬂaaez
vj ZH oy yovia dee-7 vno AIE yuviy T3 Vo
ZAH éoviy ion.

II(og doe wy dodeioy svdele v AB, xol G
npds vty oyuein 6 A, 7 d‘oﬂamj yovie evdvu-

Cor. ’Iuangulum aequicrurum , cuins latus et basu ae-
quent duas rectas datas, similiter construi poterit, dummodo
recta, cui latus aeqnale fieri debet, miaior sit dimidia basi

(1. 20. Cor. 1.). CEL Pflleiderer, 1,-c. p. 315,

[}
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qualis; tres igitur recae KZ, ZH, HK tribus A,
B, I' aequales sunt.

Ex tribus igitur rectis KZ, ZH, HK, quae sunt
~ aequales datis rectis 4, B, I',. triangulum constitu.
tum est KZH. Quod oportebat facere

PROPOSITIO XXIIL (Fig. 36.)

'Ad datam rectam, et ad punctum in ea, dato an-
gulo rectilineo ,angﬁlum rectilineum aequalem consti-
tuere. . :

Sit quidem dala recta 4B, in ea vero punctum 4,
et datus angulus reculmeus AT'E; oportet igitur ad
datam rectam AB, et ad punctum in ea .4, dato an-
gulo rectilineo ATE aequalem angulum rectllmeum
coustituere.

Sumantur in utraque ipsarum I'4, I'E quaelibet
puncta 4, E, et iungatur AE; et ex tribus rectis,
quae sunt aequales tribus I'4, AE, I'E, wiangulum:
constituatur AZH (Prop. 22.), ita ut aequalis sit R4
quidem rectae A4Z, recta vero I'E rectae AH, etde-
nique AE rectae' ZH. '
~ Quoniam igitur duae ATI', T'E duabus ZA, AH
aequales sunt, utraque utrique, et basis 4E basi ZH
aequalis, angulus J[E angulo ZAH est aequalis
(Prop.’8.). )

Ad datam igitur rectam AB, et ad punctum in ea
A, dato angulo rectilineo AI'E, dequalis anguluy

PROPOSITIO XXIIL
Paullo simplicior fit coustructio, s sumatur’ I'4 =I'E,
adeoque AZ=AH. Caetoram hoc problema ab Oenopide in-

ventam esse, Proclus refert. Pari ratione: datis duobus lateri-
”
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pevifipo v vnd ATE ioy yovie e690yooppos ouwi-
otavee 7 vo ZAH. “Ouep &8st sworrjoot.
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‘Edv o volywve vdg Yo misvpds weie dvci
nhevoaic ioag &yy, énavéoey éxaripe, Ty OF yoview
¢ yuviee psifove &y T4y vUmo vay iowy svdedw
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"Eovw dvo volyove ¢ ABI', AEZ, vdg¢ dvo
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vjj AE, vy 8 ATl vfj AZ, yovie 6t 1 vmo BAT
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bus trisnguli et angnlo, quem comprehenduut, aliud ei
aequale triangulum constituetur,

PROPOSITIO XXIV. .

Practer eum casum, qui in textu Graeco habetur, duos
adhuc alios esse, Proclus monet, eosque habent etiam Campa-
panus , Commandinus, Clavius, Orontius Finneus ,’ Billingsley
aliique. Nempe punctum H uon tantum , ut est in Graccis ex-
emplavibus , fupra EZ, verum etiam (Tig. 38. a.) in ipsam
BZ, vel infra eam. (Fig. 38. b.) cadere potest. At etiam his
dasitus facilis est demonsiratio. Cadat enim (I'ig. 38. a.) pun-
ctum H in rectam EZ, evitque, ob angnlum EJH> EAZ, ne-
cessario punctum H in rccta EZ pltra Z producta, i. e. erit
EH vel BI'>EZ. Sin autem pructum H (I"ig. 38. b.) cadet
infra vettamh EZ, erit trisrgnium EZ4 intra triangulum EHZ,
adeoque J4Z+-EZ<AH-EH (1. 21.) adeoque, quum ex Lyp.
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rectilineus constitutus est ZAH. ' Quod oportebn
facere.
' . N

PROPOSITIO XXIV. (Fig. 37.)

Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa-
lia habeant, utrumque utrique, angulum autem angulo
maiorem habeant, qui ab aequalibus hateribus contine-
tur; et basin basi maiorem habebunt. ' :

Sint duo ftriangula 4B’y AEZ, duo latera 4B,
A duobus lateribus AE, AZ aequalia habentiay
utrumque utrique, latus n&npe AB lateri AE, latus
vero Al lateri 4Z, angulus autem BAT angulo
EAZ maior sit; dico et basin BI' basi EZ maiorem
esse.

Quoniami enim maior est BAI" angulus EAZ ane
gulo, constituatur ad JE rectam, et ad punctum in

sit AZ—=AT i. e, ex constt. =4H, erit EZ<EH (Ax.5.). Cae-
terum potest ¢tiam res brevius absolvi eo fere modo, quo Rob.
Simson. utitur, qiicm exactioris demonstrationis causa paulo
fantum immutatum sistimus.  Sit nempe (Tig. 39.) BA=JE, - ’
A=Az, et angulus BAl'—=FEA4Z, et ad BA, eam rectaram
BA, AT, quae non maior est altera, constituatur angulus BAA
=Ed47 (1. 23. ), et fiat 4A—47Z, et mngantm‘ BA, AD, erit-
que (I. 4.) BA=EZ, Quum igitur angulus BAA=EAZ sit
ex hy poth. minor angulo BAr, recta A./t intra angulum BAI‘

cadet, adeoque recta 4.4, si opus sit, producta, secabit rectam
BI" Secet eam in M, eritque 4MI"> ABI' (1. 16.). At ob
AB:;AI‘ ex hypoth, erit ABI.':AI’B (L. 5, et L. 19.) unde
semper \AMI"> ATB, adcoque AMLAr (1. 19.) adeoque,
quum AA=AI, punctum £ infri BI cadet. Et quum A4
== A", erit AAP=AI'A (I. 5.), adeoquwe BLI'> BI'A et BI'
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t

>BdA (1. 19) i. e. BI"> BY.- Atgque hac PHeideveri demon-
stratione (vid. Hauberi Clivestom. p. 315. sqq.) satisfactum est
s, quae in Rob. Simsoni demoustratione adhuc desidera-
verat Fhomas Simpson. (Blem. of Geometry London 1800,
P- 2(_:'2.); osienso, punciom .4 necessavio infra BI' cadere.
‘Caoteram; ut Proclus observat, conditiones problematisi non
definiunt, utrum et quo casu triangula 4BI', JEZ inter se'
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ea 4y BAT angulo aequalis EJH (Prop.23.); et po-
natur alterutri ipsarum Ay JZ aequalis JH (Prop. -
3.), et jungantur EH ’ AH

Quoniam igitur aequalis est 4B. qmdcm rectae
AE., AI vero rectae 4H, duae B.A; A duabus
Ed, AH aequales sunt; utraque ytrique, et angalus_
BATI angulo EAH aequalis est; basis igitur BI" basi-
EH est aequalis (Prop, 4.). Rursus, quoniam aequa-
lis est AZ rectae 4H, aequalis est et angulus JZH
angulo JHZ (Pro;;. 5.); maior igitur AZH angulo
EHZ; multo igitur maior est EZH augnlo EAZ.
Et quoniam triangulum est EZH, maiorem habens
angulum EZH angulo EHZ; maiorem autem angu-
lum maius latus subtendit (Prop. 19.); maius igitur
et latus EH latere EZ. - Aequale autem EH lateri
BI; maius igitur et BI" latere, EZ. Siigitur duo etc:

PROPOSITIO XXV. (Fig. 40.)

Si duo tnangula duo latera duobus lateribus aes
qualia habeant, utrumque utrique, basin aulem basi
maiorem habeant; et angulum angulo maiorem habea
bunt, qui ab aegualibus rectis continetur.

\

aequalia, aut utram maius sit aliero, quod demum ope’I 58, .
determinari poterit.  Alias adlhuc observationes et consectaria
Pfleidereri vid. . ¢, ’

PROPOSITIO XXV

Obs,  Alias huius propositionis, quae conversa est prioris,
demonstrationes , easque directas, at prolixiores, ex Meitalao et
Herone affert Proclus, quas etiam videre est apud Clavxum, in
quibus autem varii casus, qui locum habere possunt, notari

G -,
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*Eoto dvo Tolywve i ABI, AEZ, weg d‘vo
stAsvode ta¢ AB, ATl 1o dvei "r}.e'ugoug taic AE,
AZ isug Eovve , éxotipay Exatipn, tqy utv AB vy
AE, vy & AT v AZ fdaog 8 g BI' fdoeag

vijg EZ yu’ng forar Mywy 0ve xel yuvie o vio BAT

yuviag 15¢ vno EAZ pelloy oviv.

E: yag W5 q,rmt oy Eoriy auw,v, 97 #lasowy un)
,u.wom/ ovUx Jov 7 'vno BAT 3 vno EAZ, ioy yog
dy m/ #atl y Beoe 4 BT ﬂaoet vj EZ: ovx vt %
“ovx doa foy 20mt yuvie 1 vno BAT v vno EAZ.
" QU py Bdoowy oty 1) vie BAT vig dno EAZ:
Adoowy yap &v v uel B if BT Bdotne vie EZ: ovx
g0t 8¢ ovx dgu #hdoowy LorW of Vo BA T yaviv vijc vmo

EAZ. 'EdeiyBy 8% ot ovd Tog pedlov doe toviv 7

dno BAIL viic vmo EAZ. 'FEav dou dbo xal va {86
IIP OTA3ST> .

'Ecv 8vo vplywva tag do yuviag taic dvel yoviag

foag ¥y, éxavéouy éxavigy , wui hiay mAsvgey pug

.

debebant, obsgrvante Haubero Chrestom. p- 2700 sqci. Ct

Pleidereri observationes et consectaria ibid. p. 319. sq.

PROPOSITIO XXVL

O bs. 1, Prima huius propositionis pars, quum hempe unum
latus eum angulis ei adiacentibus unius trianguli aequale est

uni lateri atque angulis adiacentibus in altero triangulo facile

per superpositionem divecte demonstratut : Ob analogiam autem
casus posterioris sine dubio Euclides similiter ac partem poste-

Fs

riorem demonstrare maluit. Caeterum Thaleti hoc theorema -

tribuere Eudemum in historiis geometricis, Proclus refert,
Latus autem si in uno tnangulo id sumatur, quod uni aequa.

lium anguloram oppositum est,in’ altero wiangulo pariter illud -

«
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Sint duo triangula ABT s AEZ , duo latera 4B
A duobus lateribus A4E,. . A4Z aequalia habentia,
utrumque_ utrique, 4B quidem lateri 4K, AI vero
lateri _4Z, basis autem BI basi EZ maior sit; dico
et angulum BAI' angulo EAZ maiorem -esse.

Si- emm non s vel aequalis'est eiy vel minor; ae.
qualis autem non est BAT ipsi E4Z, aequalis “enim
esset et basis BI" basi EZ (Prop.4.); non est autem;

_non igitur aequalis est angulus BAT ipsi E4Z. At
neque minor est BAI ipso EAZ, minor enim esset
et basis BI" basi EZ (Prop. 24.); nonTest autem;
non igitur minor est RAT angulus ipso EAZ. Os-
tensum -est .autem neque aequalem esse; maior igitur

est BATI ipso EAZ. Si igitur duo etc,

PROPOSITIO XXVI (Fig. 41.)

Si duo triangula duos angulosduobus angulis aequales
habeant, utrumque utrique, et umun latws uni lateri

siumendum erit, et contra. Cagterum etiam hic valet, quod’
in Prop. 8. diximus, triangula etiam ipsa esse aeqnalia.

Obs. 2. Quatuor hactenus casibus duo triangula inter so
aequalia esse vidimus, nempe :

1) si unum latus et duo anguli adiacentes, .

2) si unum latus, ek unus angulus ei Jateri adiacens, atque’
angulus ei oppositus in utroque angulo sint aequalia, Atqne
haec quidem in nostra propositione.

3) Si duo latera cum angulo, quem comprehcndunt, aequa-
lia sint utrimque (I..4.) . .

4) 8i omnia tria lateta urimque aequalia sint (I. 8.), Re-
stat adhuc casus 5., quo duo triangula inter se aequalia esse
" -possunt s nempe, si duo latera cum angulo uni eorum oppasito ’
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oy, fro Ty sweog saic iocie ywvlwg, 7 Ty vmo-
“reivovoay U0 ulay Tav icwy yaviay: xal tdg loas
wtdevpds walg Aoimaic' mAevgals ioug &Eée, éxcrépay
éxavéoa, xal vy Aomagy yuviay 9 Aotmy] yo#°u.

. "Eovw 8vo vgiywve v ABI, AEZ, vig dvo yu-
viag vdg vmo ABIL, BI'4 dvei vai¢ vno AEZ, EZA
Joas Fyovie, éxavégay éxervige, tqy piv vmo ABI
" %57 900 JEZ vijy 8t vo BI' A v5; vno EZA- #yévw 8¢ xal
play mhevody pud mwhsved foyy* mooTepoy, Trjw o Tais
ioasg yuviais 1y BI vfj EZ: AMyw, ovt xal vag Aotnag
" stdevodg vaic Aowmaic nhsvoals foug éEety Exutioay éxa-
vépa, vy utv AB i AE, vy 8 Al 2j AZ, waivyy dor-
sy poviay v Aoy yavig, Ty vne BAIv;vne EAZ.

Ei ydo dwigog 2ovey 7 AB vy AE, pie evidw

psilov doviy. “Eove gellov 7 AB, xai xew{)w 27
~ AdE ion 7 BH, xai megw;@?w 7 HI.

"Ensl ovv ioy otiv o ptv BH 1 AE, 1) 6t BI'vsj
EZ, 8o & o BH, BI' dvoi vei¢ AE, EZ ioce
eloly, &warége Eutigy, xal yavia o tno HBI yuria
©5j vno AEZ oy dovi- fdowg doa 3 HI fdoe v
AZ Voy dovl, xet vo HBT splyowov v6 AEZ vo~
yuve looy Zovl, xol ai Aomal yuwvies vals Aocwaic

utrimque aequalia sint. Hoc tamen casu, sinulla alia deter-
minatio accedat, aequalitatem triangulorum generatim asserere
"non licebit, quod etiam Proclus observat p. 91. Sit cnim (Fig.
42) trlangulum aequicrurum ABI, et producatur basis BI
ad panctam aliquod o, ducaturque A4. Ilam duo uiangula
Ar'4, AB4 habent latus quidem 44 commune, deinde 4IN—=<
AB ex hypoth. et angulum ctiam & communem, qui lateribus
Ar', AB opponitur, et manifestum tawen est, triangula‘ipsa
non esse ‘aequalia, quum unum AB4 sit tantum pars alterius
Ar'q. Aequalia tamen inter s¢ esse duo triangula demonstrabitur.
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aequale, vel quod est ad asquales angul(.)s, vel quod
subtendit unum aequalium angulomm et reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt, utrumque utrique;.
et relignum angulum rehquo angulo.

Sint duo triangula 4BT, AEZ, duos angulos ABT,
BI'4 duobus. AEZ, EZA aequales habentia, utrum-
que utrique, ABI" quidem an'gulo‘ AEZ, Bl vero
angulo EZ4, habeant autem et unum latus uni lateri
aequale ; primum, quod est ad aequales angulos, latus
BT lateri EZ; dico et reliqua latera reliquis lateribus
aequalia habitura esse, utrumque utrique, 4B quidem
lateri JE, AT vero lateri 47, et reliquum -angulum
reliquno angulo, BAI angulo EAZ. ‘

Si enim inaequalis est 4B rectae JE, una earum
maior est. Sit maior .4B, et ponatur rectae JE
aequahs BH, et iungatur HJT ,

Quoniam igitur aequalis est BH quldem rectae
AE, BI' vero vectae EZ, duae BH, BI’ duabus
AE, EZ aequales sunt, utraque utrique, et angulus
HBT angulo JEZ aequalis est; basis .igitur HI basi
AZ aequalis est, e¢ HBI triangulum JEZ triangulo
“aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales

Si utrimgue unum angnlum uni aequalem habeant, circa alios
autem angulos laterz aequalia, reliquorum vero angulorum
utramque simul minovem aut non minorem recto; et ostende-
tur angulos etiam aequales esse, circa quos aequalia sunt latera,
et tertium latus tertio lateri fore aeqnale. Sit nempe (Fig.
43.) angulus A=d, et AB=4E, BI'=EZ, et 1) angulil,
Z acuti; eritque ABI'=AEZ, e. AI'=4Z, et duo triangula
sequalia. Si enim non sit angulus ABI'==4EZ, erit alteruter
maior altero. Sit, si Reri potest, 4BI' maior angulo JEZ, et
fiat ABH=JEZ, eritque in tiangulis 4BH, 4EZ, AB= AE
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yovia Tooe Eoovvar, vp dg al ioot wAevgal vmoTei-
. wovew~ oy doa o vno HIB ywvie 17 vno 4ZE.
"AArd 3 vmo AZE v vno BI'A vmoxewvar vy xel
7 vwe BI'H dga v vno BI'A ioy iovly, 1) éAacoww
‘o) weilom, omep ddvvaron. Oux dpa dviois iovew
7 AB vij AE ioy doe. "Eore 6 xai 4 BI' v EZ
oy Svo &y.ui AB, BI' dvet taic AE, £Z Voo
eloly, Snavigu éxavion, xal yovia 1 vno ABT yovie
v vno AEZ ioviv ioy /S‘a'atg d'ga v AT Bdcec vq
4Z ioy fou, xal Aowwy ywvie 1 vmo BAT 77 ).otm]
;«owa v vao EAZ ion iotiv.

"AMid 3 madw, dotwcey «f vno tog idag yavieg
mwhevpal vmozeivovoor idar, wg 7 AB vf AE- Myw
ey , 6ve nol of Rowmal mhevpel vaic Aormaic mlev-
oeis -loar Eoovvar, n ptv AL v AZ, 4 0t BI =5
EZ, ot ¥ 1) downs) ywvie 1 vno BAT v dows
yovie vif vwo EAZ foy Zoviv.

(hypoth,) , angul’us Az=4 pariter ex hypoth. et ABH=JAEZ
(hypoth,): itaque AHB=AZE (1. 25.), et BI=EZ i, o, ex
hypoth; =.BI", Qupm autem ex hypoth, sit augulus Z acutus, '
acutns erit 4HB, unde BHI obtusus (I. 12.), At BI'H ti-
angulam, ut ostendimus, aequicrurum est, unde BHI etiam
acutus erit (I. 17, Cor, 2.,) q. e.a, Sint autem 2)anguli I, Z
non minores recto, atque ostendetur ut ante, esse triangulum
BHT asquicrurum, adeoque angulum [' acutum vel minorem
recto (I. 17, Cor. 2.),. quem tamen non minorem esse recto
pqsuimus_, q € a Caeterum, si angulus A et 4 rectus vel
obtusas sit, necessarip acutus erit angulus I" et Z (1. 17.;, unde
fum nova ’circa hos angulos determinatione non opus est. Pa-
" aiter, sisit ABKBI', adeoque JE< EZ, erit angulorum I" et
Z uterque acutus (I, 18, Car. 1.), unde etiam tum res nova de-
monstratione haud eget. Quum vero demonstratum fuerit, esse
angulum ABI'=4EZ, erunt tam ex I 4. etiam ipsa uun"uh,
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erunt,.quos aequalia latera subtendunt (Prop, 4.); ae.
qualis igitur HI'B angulus angulo JZE,. Sed 4ZE
angulo BIA4 ponitur aequalis; igitur et BI'H angulo
BI'A aequalis est, minor maiori, quod fieri nequit.
Non igitur inaequalis est 4B rectae. 4E; aequalis
igitur est. [Est autem et BI' rectae EZ aequalis,
duae igitur 4B, BI' dwabus 4B, EZ aequales sunt,

_utraque utrique, et angulus 4BI' angulo JEZ est’

aequalis;. basis igitur AI" basi JZ aequalis est, et re-
liquys angulns BA I reliquo angulo EAZ aequalis est -
(Prop. 4.).

Sed et rursus, sint latera aequales angulos subten-
dentia aeqpaha, ut AB lateri 4E; dico rursus et re-
ligna latera reliquis lateribus' aequalia Ftura esse, AT
quidem lateri 4Z, BI vero lateri EZ, et adhuc re<
liquuym angulum BAT reliquo angulo EdAZ aequalem
€s3e,

et omnes eorum’ partes inter se aequalia. Cf. Pleiderer. L c.
p- 321, sq. Hit ex Clavio vel Tacqueto vel Whistono (Andr.
Tacquet. Elem, Euclid. Geometriae illustrata a Gml. \WVhiston.
Romae 1745. p, 23.) addi possunt séquentia cmoll.nu, quorum
pars iam ad praecedentes propasitiones pemnet at ob nexum
cum reliquis hic adiicitur, Cf. Pleiderer. 1. ¢. P- 323.

Cor.1.'In triangulo aequicraro recta an-rnlum ad verti-
cem bisecans ad" basin pevpendicularis est, et basin aeque ac
triangulum bisecat (I 4.). = -

Cor.2, In Lu:mwulo aequicyuro yeota, qnae e vertice
ducta basin bxsccat, bisecat etiam angulum ad verticent, et

-wiangulum, et penpendnculans est ad basin (I, 8. 8.). CE dic‘ta

ad I. 10. .

Cor. 3, In triangulo aequicraro recta, quae a vertice per-
pendicularis. ducitur ad basin , . basin vel angulum ad verucem
et t.nannulnm bisecat (I. 5. at 1. 26.). - .',

N
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. El yog dwvwde &ovww q BT @i EZ, pie avrdy
peitoy oviv. "EBove pellwy, el dvwarov, q BI' zie
EZ, wol nsioda v EZ oy 5 BO, xal énelevydn
v 46,

Kel 2nei ion dotly 4 putv BO < EZ, o 8t AB
w] AE, 3o 8 i AB, BO dvel vaig AE, EZ ioae
¢loiv, s/auga inatépe, xat yuwviec icag nsg;eywor
Boog dou 7] AD Bicee v AZ ion &ovl, xai vo ABO
voiywvor v AEZ totpuve icov dotl, wal al Aowwel
yovies velg Aoenals yuviets ioae ésovvae, vp ¢ el
foet whsvoal Ymoreivovow ioy dpo éotly 1 vwo BOA
yovie v vno EZA. 'AMe 7 vmwo EZA vy vmo
BI'A oty ioy wel o vno BOA doo v vno BI'A
toriv toy voiyuvov Oy vov AOI 9 dxzog yuwic 37
¥n6 BOA ion ozt vij évrds mel dmevavtiov Ty vmo
" BI'A4, onep ddvvarov. Ovx doe ¢vicog tony v BI'
v EZ, ion does “Eove 0% xal 3y AB v AE oy
dvo &) i AB, BI dvai veic AE, EZ iowu sicly,
énovéoe xavéoq, wel ywvieg 'loag ‘megeéyovor fucig
doa 1j AT Beoee 25 AZ ion dotl, xal v0 ABI fs(u'-
yovoy w6 AEZ vprywvo icov, net Aoy yowie 9
ve BAT g lomr] yovig a3 vnd 'EAZ i un] 'Eov
dow dvo xel w ére.

C or. 4, Quod e media basi ad eam erigitur perpendiculum
in triangulo aequicmto, transit per triauguli verticem, et angu-
lum ad verticem bisecat,” Quodsi enim non per vetticem trans-
eat, dncatnr per verticem alia recta ad mediam bBasin, erit
etiam haec ad basin- perpendicularis in eodem puncto, quo
prias illud perpendiculum‘, quod fieri nequit (I. 11, Cor, 2.).

Cor, 5. Rectae ,a quovis taiis - perpendiculi puncto ad,
puncta baseos extrema ductae efficiunt triangulum aequucm-

mwm (1. 4.),



1

LIBER PRIMUS. . 105

Si enim inaequalis est BI rectae KZ una esrum
maior est. Sit maior, si feri potest, BI recta EZ,
et ponatur rectae EZ aequalis BO, et jungatur J8.

Et quoniam aequalis ést- BO quidem reétae EZ,
AB vero rectae 4E, duae 4B, BO duabus JE, 17
aequales sunt, utraque utrique, ‘et anguios aequales
continent ; basis ; igitur 4@ basi 4Z aequalis est, et
triangulum 4B0O triangulo JEZ dequale est, et ré-
liqui aunguli reliquis anguhs aequales erunt, quos ae.
qualia latera subtendunt (Prop. 4.); aequalis igitur est
angulus BOA angulo EZA. Sed EZA angulo BI'A
est aequalis; et BOA igitur angulo BI'A est aequa-
lis; trianguli igitur AOI" exterior angulus BOA ae- -
qualis est interiori et opposito BI'A, quod fieri ne-
quit (Prop. 16.). Non igitur inaequalis est BI" rectae
EZ; aequalis igitur, Est autem et 4B ipsi JF de-
qualis; duae igitur 4B, BT’ duabus 4E, EZ aequa-
lcs sunt, utraque, utrique, et angulos aequales conti-
nent; basis igitur AT basi 4Z aequalis est, et trian-
gulum ABI triangulo JEZ aequale, et reliquus an- -
galus BAT reliquo angulo EAd4Z aequalis (Prop. 4,).
Si igitur duo etc,

Cor. 6. Quae contra a puncto extra illud perpendiculum
sito ad extrema basis ducuntur rectae, inaequales sunt, vel tri-
angulum scalerum efficiunt. Nam quae a tali puncto ad me-
dizm basin ducitur recta, illi obligne insistit (I. 11, Cor, 2,)
vel ad alteram sui partem acutum, ad alterum obtusam angu-
Jum efficit, unde latera his angulis oppodita inaequalia evunt
(1. 21.). Itaque vertices omnium triangulorum aequicruvorum,
super eadem basi constitutorum, snut in perpendiculo e media
basi erecto, vel illud perpendiculum est locus geometricus, in

v
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nNPOTAZIZ . . ‘

'"Edv eig 8vo evdelag svdeia duminvoven Tug dval-
AdE yowias {oag -adMjdass mouy, magdddylor éoovTac
aAlMjdaug ai evideiat,

Eig ydo 0vo evdelag vdg AB, I'd evdeia é,u,-.
ninvovae § EZ, vdg varldl yuvieg vas vmo AEZ,
EZA4 was‘ allqylmg motelTw’ ).eyw, 0%t nogEAdyhds
dovev 9 AB "’i I4.

Ei yag B énﬂa}lo,uwm ai AB, FA oVpuTTE=
oovpree , froe imk vo BA péoy, 7 i va A "Ex-
BeBiioduoay, xal ovummvivwoay émi vd BA uéey
xovd ta H.

Toyuvoy 84 vov EHZ 9) Ixtdc ywvie 1 vmo .
AEZ ioy fovi <y &vig xel dmevavviov T Umo
EZH"Y, oneg doriv ddvvavor: ovx doe ai AB, I'4
3xfBaldopeven ovyneooﬁwm & f;oi B4 pégy. ‘Opoing

1) Meilow ford T évros xal dnsvavrioy yovies Tié¢ twe
EZIr dild xal joy, Ita edd. Basil, et Oxon. Peyrard. e Cod.
a; cum quo consentit excmplat a Basil. ad margxnem c.ltamm,
habet breviorem lecucuem, quam in textu dedimus.
quo siti sunt vertices omninm trianguloram aequicruraram,
quae super hac basi constitui passunt,

Car. 7, 8i recta antrulum tuanguh al;cums bisgcans op-

positae basi est perpendicularis, triangulum illud erit aequicru-
rumn (I, 26,).

Ilanc primam huius Libri partem autequam relinquainus,
monendi videntur lectores, quam plurimas adhuc ad eas, quag

" hactenus wractavimus, proposxtnouea pemneptes observationes

"utilissimas reperiri in Append. 2. eius, quam saepius citavimus,

Chrestom. Geom, Hauberi, quas -attenie porlegexe neminem
harum rerum studiosum poenitebit, s
PROPOSITIO XXVII .

Obs, Anguli alterni (of évaddal yovias) in hac proposi-
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PROPOSITIO XXVIL (Fig 44.)

Si in duas rectas recta incidens alternos angulos
~aequales inter se faciat, parallela erunt inter se rectae.

In duas enim rect.as AB, T4 recta incidens EZ,
alternos angulos AEZ, EZA aequales inter se faciat;
dico parallelam esse 4B rectae I'4.

~ 8i enim non, productae AB, r4, convenient
vel ad B partes, vel ad AT'; producantur, et ton-
veniant ad B/ partes in H, ' ‘

\ Trianguli igitur EHZ exterior angulus AEZ ae-
qualis est interiori et opposito EZH, quod fieri ne-
quit (Prop. 16.); non igitur 4B, I'4 productae con-
venient ad B4 partes.‘ Similiter autem ostendetur

tione primum occuyrant, Sunt autem illi anguli, qui, sirecta
aliqua duas rectas sécet, ¢ diversis rectae secantis partibus, altex
ad unam duarum, quae ab ea secantur, alter ad alteram con-
stituuntur, Et quiderﬁ anguli alierni interni vocantur, si uter-
que est ad partem interiorem duarum rectarum, quas ab alia
secantur, ut hic anguli AEZ, 4ZE, vel BEZ, IZE, ¢t de his
solis apud Euclidem sermo. est. Sin autem, reliquis conditio.
. nibus manentibus, sit uterque ad partem externam rectarum,
quae secantur, tum anguli alterni externi audiunt v. c. 4EA,
MZ4, vel AEB, IZM, Cacterum etiam si angnli alterni ex-
terni fuerint aequales, aut (Prop. 28,) duo externi ad eas-
dem partes secantis aequales fuerint ducbus rectis, consequetur
parallelismus rectarum, quae ita jsgcantar, quod post Proclum
notat Jsaac. Monachus in Schol, ad Euclid, libr, VI, priores,
Proclus adhuc observat, supponere FEuclidem vectas in eodem
plano positas. Cf, dicta ad Defin, 7.

Cor, 1, Si in figura quadrilatera ABI'A (Fig, 45.) latera
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0y dsiydrjoevar, ove 0vdt nl vd AT af O i uy-
dévege vd uéon ovuminvovoar, mwapdAdylol eloe me-
eiddyhos doo foviv o AB v I'd. 'Edv doa sig
dvo xab v éErg.
HPOTAZIZ wif
Edv &l¢ 0vo evdelag evdsic Euminzovoe wiv
2x10g yoviey v &vvog wai amevaveiov xol émb vd
evtd pigy logy mou, 1 tdg dvvog wal énl Td evvd
ploy duly dgdais ioug mouj megaAiylor Egovvar
GAAhate ai evdeiot _ :
. Elg ydp Ovo evdslag vig AB, I'd e«dsic fu~
ninvovoe 5 EZ tyv dxvog yuviav tijv vne EFIB
t7] évr0g el dmevuvtiov xel i vd avvd pion 1)
yovig T3 vmo HOA ieyy motsirw, 1. vdg ivvos xal
ini 3¢ evvd pépy vdg vme BHBO, HOA dueiv og-~
Jaig ioage Myw, G1e megiMyrds dovy i AB w5 I'd.

Enci ydp foy éoviv v vwo EHB v vwo HOU,

" ¢22é 4 vno EHB v nd AHO ioviv oy, xel o
oo AHO dee 75 vme HOA ioviv Topr xai elow
dveddats mapdAdnhos doo éoviv o AB vy I'd.

Ilidew, imsi @i vno BHO, HOJ dvosiy dodeis

foae dloly , &ol Ot xoi ol vno AHO, BHO Svolv

1) Verba xa2 2m vd aird ploy, quae Péymrd. secutus

Codicem a expunxetat, et quae in edit. quoque Basil. de-.

sunt, ex edit, Oxon. restituimus. Eadem verba in ipso enun-
ciato propos. sequentis desunt in cod. a, ubi tamen etiam
Peyrard. ea retinuit. : :

opposita aequalia sint, nempe AB=I'd, AI'=Bd, erunt eadem
ctiam parallela ex I. 8. et I, 27,

Cor. 2. Pariter, si AB==I'g, et 'BA=BI'A, erit, ab
BI' communem, ex I. 4. etiam A1'=Bd, et tam 4B, 14,
 quam AI', Bd parallelae (1. 27.), '

’
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neque -ad AT} quae autem in neutras partes conve-
niunt, parallelae sunt (Def. 35.); parallela igitur est
AB rectae I'4. Si lgnur in duas etc.

PROPOSITIO XXVIIL (Fig. 46.)

Si in duas rectas recta incidens exteriorem angu-
lum interiori et opposito et ad easdem partes aequa-
lem Ffaciat, velvinteriores et ad easdem partes duobus
rectis aequales faciat; parallelae erunt inter se rectie.

In duas enim rectas 4B, I'A recta incidens -EZ
exteriorem angulum EHB interiori et opposito et ad
easdem partes posito . angilo HO4 aequalem Faciat,
vel interiores et ad easdem partes ipsos BHO, HOA
duobus rectis aequales; dico parallelam esse 4B re-
ctae I'4.

Quoniam enim aequalis est EHB angulo HOJ,
sed EHB' angulo AHGO est aequalis (Prop. 15.), et
AHG igitur ipsi HOA est aequalis (Ax. 1.); et sunt
alterni; parallela igitur est 4B ipsi I'4 (Prop. 27.).

Rursus, quonism anguli BHG®, HOJ duobus
rectis - aequales sunt, sunt autem-anguli 4HG, BHO

Cor. 3. . Denique, si ABI'—BI'4, et 41'B=I'BA, erit
ex 1. 26. AB=T4, et AI'==B4, et tam AB 4, quam AT,
Bd palallelae (L. 21.).

PROPOSITIO XXVIIL

. Obs. Duae conditiones, e quibus hic rectas parallelas
esse concluditur, reducuntur ad conditionem propositionis
praecedentis, Generatim nempe tres hae conditiones, ut fa-
cile patet, ita a se invicem pendent, ut nulla earum.sine re-

\
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Eig yop mxea}l}lqlovc sV dsiae Toe AB s T4 ev=
deie qunprisw o EZ Ayo, out vdg ve vadddE
yuvieg tog vno AHO, HOJ ioug motsi, xal wny
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vioy xal #mi o evva ‘tltlgﬂ 'ui vmo H@d i'om/ s %ot
1ds vroe e &al ve ovTd ,uegn veg vmo BHO,
HOA dveiy opdaic ivag. K

¢
~

liquis Jocum habere possit. Cacterym poterat etiam Prop. 28,
immediate demonstrari, similiter ac Prop. 27.

PROPOSITIO XXIX

Obs. In bac propasitione, quae conversa est duarum
priecedentiunr, primum adhibetur notum illud axioma undes
cimum, vel, ut alii volunt, postulitum guintum, Quod
quidem, quamvis verissimum, haud tamen aeque perspicuutn
- esse ac veliqua Euclidis axiomata, ita ut omnibus, quibns
innotescat, bstatih, etiam sine ulla illastratione, assensurn
quasi extorqueat, pleriqie omnes fatentur. lam Proclus circa
postulatum illud quintum monet: ,,esse potius theotema mul«
tis dubiis obnoxium, unde et Prolemaeus illud libro singu-
lari demonstrare tentaverit, et plutibus definitionibus ac thyo-
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.

. HOA aequales sunt (Ax. 1.). Communis auferatur

BHG; reliquus igitur AFHO reliquo HOA est “aequa-
lis (Ax. '3.); et sunt alterni; parallela igitur est 4B
rectae I'4 (Prop. 27.). Si igitur in duas etc. '

PROPOSITIO XXIX. (Fig 46.)

-In parallelas rectas recta incidens, et alternos an-
gulos aequales inter se facit, et exteriorem interiori et

opposito et ad easdem partes aequalem, et interiores et .

ad easdem paites duobus reetis aequales.

In parallelas enim rectas 4B, I'4 recta incidat
EZ; dico eam alternos angulos AHO, HOA acqua-
les facere, et exteriorem angulum EHB interiori et
opposito et ad easdem partes FIOA aequalem, et in-
teriores ad easdem partes BHO, HOJ ducbus rectis
aequales, / S ‘ '

Vs

. N M *
vematibus ad eius . demonstrationem opus esse, et propositio-

. nem conversam (I. - 17.) Euclidem demonstravisse. * Forte

quosdam eo deceptos hanc propositionem postulatis annume-

rare, quod, si anguli fiant duobug' rectis minores, rectarum -

erga se inclinatio et concursus per se patere videdtur. ' At
recte contra hos Geminum monere, peritissimos geometriao
magistros ‘praecipere, probabiles opiniones abesse debere ab
huius scientiae ratiociniis, Et Aristotelem dicere, aeque ab-
surdum esse, ab oératore demonstrationem petere, et a geo-
metra persuaderi sibi pati. Et Symmiam apud Platonem ita
habere: qui e verisimilibus demonstrationem petunt, eo0s va-
nos ingenio esse scio. Atque ‘rectas, si anguli sint duobus

rectis miinorés, erga se invicem inclinat, verum gquidem -esse
" ac mecessaium. Lineas autem magis magisque ad se inelina-
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Bi ydo dwioog Zovy 9).vm0 AHO «jj vao HOA,
pie avzey peiloy Zoviv. "Eote peiloy g vne AHO
vi¢ tno HOAY). Kowr mgogusicde 7 vno BHO-
ul dga Vo 4 HO, BHO wiv vmo BHO, HOA pei-
ovég sloww. ' Alhd aif vme AHO, BHO dvoiy og-
Saig foou eloiv: «i doe vno BHO, HOA dvo opdav-
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ovx dpa dvigog douey 9 vmo AHG ¢y vwo HOA
ioy doa. - .

. 1) Edd. Basx] et Oxon. habent: forw uellwy 5 dxo AHO.

Kai inal usllwy iotiv 3} vmo AHO. Nos cum Peyrardo secuti
sumus lectionem breviorem cod. a. _

s, si pxoducantm‘, alicubi concunew, verum qm&em esse,
"at non necessarium, nisi quis rationibus demonstret, in rectis
id verum esse. Esse enim gnasdam lineas in infinitum.qui.
dem propius ad se acoedentes; nec tamen concurrentes; id,
quamvis incredibile videatur, verum tamen esse, et in alns
lineis ita observatum, Unde dubium oriti, nonne et in rectis
verum esse possit, quod verum sit in aliis lineis. Quod ante-
qitam per demon'strationeq refutatum sit, menti molestiae quid
afferre.  Quum practerea dubia, quae circa concursum earum
rectarum prolata sint, satis sint speciosa, praestare sane, ista
saltem probabilia, nec rationibus innixa, his libris excluderes
- Patere itaque, demonstrationem quaeri oportere.‘’. Similes
aliorum querelas hic omitto. Nec tamen defuere, qui Eucli-
dom haud absurde defendi posse, aut eius praecepta modo
aliqua illusuatione opus habere putarent, e quibus eminet
Wallisius (Opp. Mathem. T. II. p, 688, sqq.), de quo infra
in Excursu ad hunc locum. Quidquid sit, orta sunt quam
plurima tentamina hanc quasi lacunam explendi, de quorum
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Si enim {naequalis est AHO angilo HOA, unus .
eorum maior est; sit maior AHGO angulo HBA. Com-
munis addatur BHO; ergo AHO, BHO angulis BHG,
H®.4 wmaiores sunt. Sed 4HG, BHO duobus rectis
aequales sunt (Prop. 13.); et igitur BHO, HOA duobus
minvres rectis sunt. Rectae autem a minoribus quam
duobus rectis productae in infinitum concurrunt (Post.
5. vel Ax. 11.). Ipsae igitw AB, I'd productae in
infinitum ‘concurreht; norn amem cencurrunt, quia pa.
rallelae ponuntur; non igitur inaequalis est AH@ ane
gulo HOA; aequalis igitur.

praecipuis ad fnem huius Mbri disseremus. ¥c sufficiat mo
nere, omnes, gquae mostram hanc praecedunt, propositioned
ot pariter I. 31, sine illo axiomate demonstrari, et nonnullas
etiam alias e sequentibus, at quam pluﬁm'am xeliq'ualum pai~
tem inde denvau, unde, quam late res pateat, facile pei‘sgi
citur.

Cor. 1. Quodsi i figura parallelogramma unus galus
rectus sit, erunt omaes vecti. Aliter ita: Si recta secans duas )
parallelas perpendicularis sit ad unam earum, erit etitm ad
alteram penp?m'hculans. (E Pleidereri schedis, unde et mulea
in seq'leutibus, vel ubi non semper expiesse monueumns, dea
sumta sunt.) _ ‘

Cor. 2, In omii parallelogrammo amguli eidem lateri
adiacentes simul sumti aequales sant duobus rectis

.Cor. 3, Recta 4B (Tig. 47.) quae nmem duarum parals
lelavum BI', 4E, cum quibus in eodem plano est, secas,
etiam alteram secat. Ducatur enim ex puncto quocunque Z
rectae AE revta ZB, evitque (I. 29.) EZB-+ZBI=2 rectis,
hinc EZB4-ZBALL rectis, adeoque B4, 48 concuirent
(Ax. 11. vel Post. 5.)

Cori 4 (Pelerarii) Si duae rectae, quie dias pmlle-
las secant, ad .unum inter ipsas punctum coierint , dueano

' v H ‘.



114 ~ ELEMENTORUM

"Aidd 7] vnd AHO vy vnd EHB otiy iop el
7 vmwo EHB doe 5} vne HOA éeriv iy

Kows} mgooxelgdn 9 vne BHO- i doe vo EHB,
BHO waic vme BHO; HOA iooe slaly. Al «i
vno EHB, BHO dvely oodai¢ ioar eloir xal ai vmo
BH®G, HOA dga dvoly cgdaic ivat sioiv. "H dpa
elg vo¢ magarddhove xal vd &l7g.

; nPOoTAZIZ .

Ai ©i ovvy evdele mapdidydor nal aMdjhase elod
sapariniot.

"Eovw éxavége 16y AB, I'd v EZ nopeddylog*
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t

angulos alterios aequales fecerint, aut angulum externam
aequalem interno opposito ad easdem partes, aut duos internos
ex alterutrd parte aequales: erunt istae duae vectae in dire-
" etum, vel in ugam lineam coincident. Haec propositio, quae~
est conversa' L. Prop. 29, sumto contrario facile apagogice de-
monstratur.

Cor. 5. Si e duabus rectis 4B, BT (Fig. 48), quae in
puncto B counveniunt, una quidem JB alii ad, altera autem
BI alii ys parallelae sint, sint sutem a8, yz in eodem plano,,
in quo et 4B, BI' sunt, convenient etiani a8, yz sub angnlo’
aequali angulo ABI. Quum enim Bf, ye parallelae sint,
recta AB, quae ex hyp. unam earum BI' seécat, secabit etiam
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Sed AHO angulo EHB est aequalis (Prop.. 15.);
et EHB igitur angulo F/O4 est aequalis. '

Communis addatur BHO; ergo EHR,. BHO an-
gulis BHO, HOA aequales sunt. Sed FHB, BHO
duobus rectis aequales sunt. (Prop. 13.); et BHO,
HG4 igitur duobus rectis aequales sunt. Ergo in pa-
rallelas etc.

PROPOSITIO XXX (Fig 49,

Quae eidem rectae parallelae sunt, €t inter se sunt
parallelae.

Sit utraque rectarnm 4B, Td rectae EZ parallela;
dico et 4B recta¢ I'd esse parallelam,

" Incidat enim in ipsas recta HK.

Et quoniam in parallelas rectas* 4B, EZ recta in-
cidit HK, aequalis est 4HO angulo HOZ (Prop.
29.). Rursus quoniam in parallelas rectas EZ, I'Ad
recta incidit HK, aequalis est HOZ angulo HKA
(Prop. 28.). Ostensus est autem et AHK angulo
-HOZ aequalis; AHK igitur angulo HKd est acqua-

alteram ye in puncto aliquo ¢ (I 29. Cor. 3,), eritque Bfy=
ABr (I. 29.). Pariter, quum 4B, «f parallelae sint, recta
7¢, quae, -ut ostendimus, rectam 4B secat, secabit etiam ad
in puncto aliquo g (I. 20. Cor. 3.), eritque angulus ey =
Bly=—=ABrI' (1. 29.). Eodem modo ostenditur, af et BI' pro-
.ductas se iivicem secare, unde patet, dari figuras parallelo-
grammas (Def. 36.). Praeterea ex hoc Cor. et I. 27, Cor. 1.
manifestum est, quadratum, rectangulum, thombum et rhom-
boiden esse parallelogtamma (Def. 30—33.).

PROPOSITIO XXX

Obs. Proclus notat, rem oodem modo demonsu'an posse,
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duminvovon 1 A4 vag dvaldaf yuvieg vee vmo EAA,
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&ewq svdely m] BT’ mopdddqiog evdeia ygu,w/.m
yuvoe 5 EAZ omeg E0er morjoat.

1) Cod. a. addit: & wyj dovew Imd avris,

quamvis recta EZ, quae duabus reliquis parallela ponitur,
haud intermedia inter illas, sed extra utramque posita fuerit.

PROPOSITIO XXX,

O'bs. 1. Punctim datnm ita situm esse debet, ut recta
data etiam producta non cum eo conveniat, quod notant Pro-
clus et Clavius.

. Olbs. 2. Alia ratio pmblema hoc solvendi patet'ex I,
27. Cor. 1,, ubi, si (Tig. 45.) per A ducenda sit palauela
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lis'y et sunt alterni. Parallela igitur est. 4B ipsi 'y
(Prop. 27,). Quae igitur eidem rectae etc.

PROPOSITIO XXXI (Fig. 50.)

Per datum punctum, datae rectae parallelarn re-
ctam lineam ducere. . '

§it quidem datum punctum 4, data vero recta
BI'; oportet 1g1tur, per 4 punctum, rectaze BI" pa-
rallelam rectam lineam ducere. :

Sumatur in BI' quodlibet puncturc 4, et jungatur
Ad; et constituatur ad 44 rectam, et ad punctum
in ea A, angulo 44" aequalis angulus 44E (Prop.
23.), et producatur in directum ipsi EA recta AZ.

Et quoniam in duas rectas BI', EZ recta inci-
dens A4 alternos angulos EA4, AAI" aequales inter
se facit, parallela est EZ rectae BL' (Prop. 27.).

Per datum igitur punctim A, datae rectae BI pa-
' . ’ .
rallela recta linea ducta est EAZ. Quod oporiebat
facere, ) :

rectae I'd, sumto in I'4 puncio quocunque I', descriptisque
ex 4, I', radio eodem quocunque circulis, posterior rectam
I'4 secabit in puncto aligno 4, e quo dqin&e ciceulis radio
AL descriptus intexsecabit circulum ex 4 descriptum in punoto
B, ita ut ducta recta 4B parallela sit rectaec I'f.

Cor.- Non plures uua recta per idem. punctum eidem
rectae parallelae duci possunt. Ducantur enim, si fieri p -
test, duae uni eidemqne‘ rectac parallelae; erunt itaque (I, 30.)
et ipsae inter se parallelae, quod, cum’se in puncto aliguo
secent, fieri nequit (Def, 35.).
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IIPOTAZIZ if.

Ievvos toywvov pude wiy mAevpdy mpogexSiy-
Seloyg, 7 &xvos yuvie duoi Teis éwdc xal amevar-
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pnoposr‘:rxo XXX1IIL

Obs. Proclus refert, Eudemum Peripateticum ad Pytha-
goraeqs huius theorematis inventionem referre, - Alias etiam
demonstrationes exhibet Proclus, quibus primum propositionis
pars posterior adstruitur, et exinde pars prior derivatur. De-
monstrationem immediatam, non adhibita parallelarum theorj
exhibere tentavit Thibaut., de qua infra in Exc. I. Est autem
haec propositio consequentiarum longe fertilissima, quarum
praecipuae ex Proclo, Clavio, Tacqueto, PHeiderero maxime,
aliisque -desumtae hae fere fuerint,

Cor. 1. Conversa quoque valet, Nempe, si (Fig. 51.)
angulus aliquis exterior 4I'4 ad triangulum aliquod aequalis, .
sit duobus trianguli angulis internis oppotitis BAI', ABI' si.
mul sumptis, erit recta I'4 vectae BI' in directum. Erunt
enim anguli ATBe-AT'4 aequales uibus angulls trianguli
ABI' i. e. ex hac propos. duobus rectis » unde BI'y I'4 in
divectum erunt (I. 14.), .

Cor.2, Omnia niangula eandem mgulomm summam habent.

Cor. 3, Quodsi duo anguli unius trianguli singuli aut
simul sumti dequales sint duobus angulis alterius wianguli

. singnlis aut simul sumtis, tertins etiam angulus prioris trian-
, guli aequalis est tertio angulo posterioris trianguli: et contra,
si duo triangula unum angulum aequalem habeant,. aequahs
. etiand erit lehquomm surmma, .

Cox. %.° Si in triangulo aliquo daui sint duo anguli sin. .
gulatim, aut simul sumti, datus est eflam tertius: et, si
unus datus est, data est reliquornm summa,

Cor. 5. Prout unus angulus tianguli rectus, aut ob-

tusus, aut acgtus [uerit, summa reliquorum aegualis, aut mii-
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PROPOSITIO XXXII

Omnis trianguli uno latere producto, exterior ane
! .
gulus. ducbus interioribus et oppositis aequalis est; et
interiores mansuh tres anguli duobus vectis aequale’a
sunt. ‘ » .

'

nor, aut ‘maior Tecto erit, et vice versa, .Et unusquisque
trianguli alicuins angulus rectus, aut obtusus, aut acutys
erit, prout duo rehqm simul ipsi aequales, aut mmores, aut
maiores eo fuerint, et vice versa.

Cor, 6. Timnguh aequicruri dato uno angnlo dantur
etiam reliqui; Quum enim (I.5.) anguli ad basin agquales sint,
erit, dato uno angulorum ad basin, alter ei acqualis, et terr
tins ad verticem Augulus datus erit (Cor.4,), si vero primum
datus fyerit angulus ad verticem, data erit reliquorum summa
(Cor. 4.), unde, quum sint'aequqles (L 5.) paricer sin)guli dati
erunl,

Cor, 7. Prout ansulus ad vetncem tuanguh aequicruri
fuerjt rectus, aut. obtusus, aut:acutus, quisqué relignorum
vol aequahs erit dimidio recto, vel mmox, vel maior dimidio
Tocto.

Cor. 8. In quovis tri;mgujo aequicruro utervis angulus
ad basin erit dimidius anguli extewni ad verticem.

Conr; 9, Trianguli aequilateri quisque angulus efficit ter-
tiam partem duorum rectorum, vel duas tertias recti..

Cor. 10. Si in wiangulo aequilatero ex vertice demit-
tatur - perpendiculum ab basin, duo orientur triangula vectan-
gula, quornm anguli, praeter rectum, alter tertiam partem
recti, alter duas tertias recti efficit. Hinc patet ratio, angu- -
lum rectum ut tres partes aequales, et deinde blsecandn (L
9.) in sex, duodecim et. partes aequales dividendi,

Cor. 11. Si in .tnangulo aequicraro ABI' (Tig 52.) al-
terum crus 4B ultra verticem producatur, usquedum A4 fat.
=d4B, et iungatur Ar, erit angulus 4I'B vectus. Omnes
enim anguli trianguli BI'd=2 rectis, at, ob ABI'==4I'B,
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"Eove voiywvoy o ABT, xal npogexfefilyjedn
evroi wie wieved 4 BI ini co 4+ Myw, ove 9] éxzog
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et AAr=dArd (I. 5.), erit AB--AI'4 i. e. 4T'B haec
summa dimidia, adeoque aequalis xecto. Hinc facile patet
rvatio, ad rectam BI" in puncto ipsius I' extremo perpendicu-
larem erigendi, descripto nempe super BI' triangulo aequi-
latero 4B, factaque A4=AB, et ducta AT
Cor. 12. In quavis figura rectilinea (Fig. 53.) cuius an-
gnli omnes extra figoram vergunt (angles saillans), ut itaque
versus partes interioves figurae concavi sint, omnes anguli
simul efficiunt bis tot rectos angulos, demtis quatuor, gquot
figura habet latera vel angulos, vel, si figura habeat n latera,
omnes anguli simul efficient (Zn;ll_) angulos rectos, vel (n
'=—23%¢2R, si R rectum denotat. Nempe in omni tali figura
¥, ¢, ABI'4EZ ab uno angulo quocunque 4 ad reliquos an-
gulos omnes, exceptis duobus ipsi proximis, duci possant
“yectae diverspe a lateribus figurae, - quae fignram # totidem
triangula divident; itaque, si figura habet n angulos, prove-
nient n—3 triangula, et, quum summa angulorum cuiusque
tr-ianguli sit =2R erit summa omnium istorum dngnlorum
==(n—2)X2R. Ita v. c. in quovis quadrangulo summa an-
gwlorum erit ==4R; in quovis pentagono ==6R; in quowis
lxexﬁgono =8R etc, Est haec propositio iam apud Proclum.
Conversam quoque, nempe, si anguli quotcunqne, quorum
“numerus ==m, dati sint, sitque eorum summa ==(n—2)X2R,
construi ixosse ﬂguram rectilineam 'n laterum, cuwius angldi
aequales sint datis istis angulis, demonstrat Develey, Elem.
de Géom, Append. ad Livr. H, §. 45.
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Sit triangulum ABI', et procucatur ipsiﬁs wnum
latus BI in A4; dico exteriorem angulum AIA ae-
qualem esse duobus interioribus et oppositis I" 4B,
ART, et interiores trianguli tres angulos 4BI', BI'A,
I AB duobus rectis aequales esse.

Ducatur enim, per I’ punctum, rectae 4B paral-
lela TE (Prop. 31.).

Cor. 13, Quodsi igitur in quadrangulo tres anguli recti
fuerint, vel salrem summam trinm rectorum effecerint, etiam
quartus rectus erit, et conmtra: si unns rectas ‘sit, summa trium
reliquorum simiul tres rectos efficiet: et, si in quadrangulo
duo anguli simul duos rectos faciant, facient etiam reliqui
duo s1mql duos rectos, . -

Cor 1. Quodsi vero (Tig. 54.) nonnulli ﬁbmae anguh
introrsum vergant (ngles remirans), ita tamew, ut nullum
figurae latus plura duobus e reliquis lalevibus secent, etiam
talis fignra vesolvi poterit in tot triangula, demtis duobus,

quot figura latera habet, e. g. si fignra n latera habeat, in n

—2 triangula, et swmma anguforam honum tiangulorum pa-

riter efficiet (n—2)M2R! At observandum est, horum trian-
gulorum summam intrare angulos illos gibbos s, introrsum

vergentes, siquidem angulosjeos dicere velis, Sensu enira magis:
. solito angulus vocatur inclinatio duarum rectarum ex ea parte,

qua minor est duobus rectis, Quidquid sit, si angulos hos
gibbos numerire velis, erit adhuc summa angulorum interno-
rum figurae, ==(n—2)X2R. Quodsi figura habeat N augules
gibbos A, B, € etc, adeoque practer eos n—N angulos con.
sucto sensu sumtos, vel concavos, quisque angulorum gib-
borum’ habebit alium ipsi contignum, extrorsum vergentem,
solito sensu sumtum, A v. c. habebit angulum contiguum a,
B angulum b, etc. ita ut A=4R~a, B==4R-~b etc. adeoque
A+4B+4C . ... . (quorum numerus N) =AN.R—(amj=btc
e »» ) lam, si summa angulorum concavorum figuras ae.

!



122 ELEMENTORUM

Kal 2nst mopdAdyrog dovey o) AB v5j IT'E, xal

sle avvde Eunénvoney 3 AL, af dveddat yovie ol

vno BAT', ATE ioae dldjhatg sioty. Ilélw, drvet

naguddyhos Lovey ')7 AB 'm; T'E, xel &g avmc 2u~

néngoney wdsie 5 B4 1; ixvog yavie 1 vno ET'4

‘ioy tovl v ividg wal dmevayviov vy vmo ABI.
'Edeiydy 8% nai o vne ATE vy vnd BAT oy ody

vdoa 5 vmo Al'A éxvog ywvin Poy ‘tovi dvel wais .
&vzog xal amevevioy veig vno BAI', ABT.

qualis sit angulo S, erit S-4=A4-B~+-C ... . . . =(n—2)X2R,
adeoque S-’-QN.R—-(a-}-.b—i—c‘ v e es o) =20nR—4R, vel §—
(abb+c o . « )=20R~—(N-+1}4R, i. e. summa angulorum
concavorum ﬁgm:ne superabit summam angulorum gibbis con-
tignorum, duobus rectis tot vicibus sumtis, quot figura la-
tera habet, demtis quatuor reciis una vjce plus sumtis, quam
anguli gibbi adsunt, Hine consequitur, si fuerit n=2(N~-1)
fore '‘Se=arf-bfc . . . ut, si figura aliqua quatuor latera has
buerit, adeoque n==% fueut, et upus in ea angulus gxbbus sit,
(plures euim tum gibbi esse nequeunt) erit S=a, quod etiam’
ex figura facile patet. Quodsi npum latus plura duobus e re-
liquis intersecet, fgura implicatior vix dicere permittit, qui
anguli interni aut externi vocari debeant, neque res tanti est,
ut ei iam immorari liceat, ' )

Cor. 15, 8i in figura rectilinea, quae ‘angulos gibbos
non habet (Fig. 55.) smgnla latera ﬁ"lllﬂe producantur ordi-
matim versus easdem partes, omnes anvuh externi aequales
etunt quatuor rectis, quicunque sit numerus Jaterum figurae.
Nzm quilibet externus cum ipsi contiguo interno aequalis est
duobns rectis, Omnes igitur externi cum omnibus internis
bis tot rectis aequales sunt, quot figura latera habet, At in-
terni soli (Cor, 12.) bis tot rectis, quot figura latera habey, )
demtis guatuor rectis, Ergo anguli externi simul aequantur
quatuor rectis. (Est etiam haec propositio Procli,)
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Et quoniam parallela 'est 4B rectae I'E, et in
ipsés incidit 4I", alterni anguli BAI'y, ATE aequa-
les inter se sunt (Prop. 29). Rursus, quoniam paral-
lela est 4B rectae TE, et'in ipsas incidit recta B,
exterior angulus ET'4 aequalis est interiori et opposito
ABT (Prop. 29.). Ostensus autem est et AT'E an-
gulo BAT aequalis; totus igitur 4T'4 exterior angu-
lus aequalis est duobus interioribus et oppositis BAT,
ABI'. ' '

.

Cor. 18. 8i figurae rectilineao ahgu]on gibbos habent
‘(!':g. 56.), hi quulem proprie loquendo non habent angnlum
externum simili rafione; ac in rcqus, formatum. Unum
enim latus anguli gibbi: productum intra figuram cadit, Quodsi
vero ad analogiam reliquorum eos angulos, quos unum latus
productum cum jatere sibi connguo fxcit, improprie pro an-
gulis externis sumere velis, erit excessus angulorum externo-
rum .proprie dictorum super. hos externos improprie dictos
aequalis duobus rectis, Quodsi enim omnes litteras idem si-
guificent, ac in Cor, 14., sit summa angulqi'um proprie di-
ctorum externorum, qui ad (n~N) angulos concavds forman-
tur, = angulo Z, eritque 3=(n—N),2R-8=n.2R—N.2R—8.
Deinde, si anculf illi improprie dicti externi, qui ad angulos
gibbos proveniunt uno Jatere producto, vocentnrw, £,y . . .
_ erunt a-=f=+y . . « ==A~}-B-C . . ~2N:R, adeoque J—
(ad=8ty . . . .)=n.2R—S—(A+B—!—C 4+ 0)s At ex Cor,
14. $--A-B4-C. ... =(n—2).2R=n.2R—4R, hinc J—
(ep-p4y . . . .==4R. Etam hic" ﬁnuras tantum ceusidera~
mus , m quibus nullum latus pluubus quam dbobus e reli-
quis oceurrit.

" Cor. 11." Si ﬁgma aliqua rectilinca (Fig. 57) ita com-
parata sit, ut duo quaecunque latera, quae unum latus inter
se interpositum habent, extra ﬁour'a}n ab ea lateris interpositi
-parte, e ‘qua non est ﬁnnla recnlmca, concnmant, angali,’
quos haec latéra efﬁcxunt, simul sumti bis tot rectos efficiunt,

\
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'Ensteydn ydo 9 BRI,
quot figura habet latera, demtis octo rectis,, v. ¢. in penta-
gono duos, in hexagono guatuor, in figura n laterum 2uR—
8R. Formantur enim n u'iangulda » quorum anguli efficiunt
?nR, a quibus si subtrahantur rqnguli ﬁgurae externi bis
sumti, erunt anguli illi nanc demum formati, simul =2nR
—~8R. In n:ia\ngu.lia et qusdrilateris occursus ille ita, ut dixi-
‘, mus, locum habere nequit. De pentagona rem primum de-
.monstravit Campapus, Idem adhuc valet, etiamsi duo latexa,
quae ‘unum inter se interpositum habent, parallela sint,

. Gor. 18, In fguris rectilineis, quarum omnes anguli
aequales sunt, e numera laterum vel angulotum facile quan-
titas uniuscuiusque anguli determinatur. Quum enim ex Cor,
12. omnes anguli simul in fgura, quae n latera habet, sint

. o —2).2R 4R
(n—2).2R, erit unusquisque angulorum =(n n) ~=2R—"

Cox 19. Quuni omnes anguli circa aliqued punctum
constituti simul efficiant quatuor rectos (I. 13. Cor. 3.) spa-
tivm circa aliguod punctum figuris aequiangulis eundem om-
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Communis addatur 4I'B; ergo AT'A, AI'B tii-
bus ARI'y BI'A, I'4dB aequales sunt. Sed AI'A,
AlrB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); et
ATr'B, I'BA, T'4AB igitur . duobus rectis aequales
sunt. Omnis igitur trianguli etc. .

PROPOSITIO XXXII (Fig. 58.)

Quae et aequales et parallelas ad easdem partes
coniungunt rectae, et ipsae aequales et parallelae sunt.

Sint et aequales et parallelae 4B, I'd, et cone
iungant ipsas-ad easdem partes rectae A, BAd; dico
et AI', BA et aequales et parallelas esse.

Iungatur enim BI'.

1
-

nibus angulum ad hoc I}unctunl: comprehendentibus tum sal.
tem expleri poterit, si unus’ istomx’n angulorum pars aliquota
quatuor rectorum fueut, vel, si numerus n laterum talis fi-
(n—2).2R 2n
gurae ita sit comparatus, ut 4R : o vel — sit nu-
merus integer. Id vero non fet, nisi sit vel n=3 (ubi sex an-
guli trianguli aequianguli i. e. aequilateri spatium explebunt),
vel n=4% (ubi quatuor anguli quadrilateri aequianguli i. e. re-

“.ctanguli idem efficient) vel n=6 (ubi tres anguli hexagoni
. acquianguli rem praestabunt). Pythagoricum hoc theorema

esse ad I. 15. Cor. observat Proclus.
PROPOSITIO XXXIIL
Obs. Hac ratione pariter ac in I. 29. Cor. 5. orientur
parallelogramma, et quidem hic ea addita conditione, ut unum

- parallelogrammi latus, cui aequale est alterum i 1pa1 opposztum s

magnitudine datum esse possit,
Cor. 1.  Recta, cuing duo puncta ab alia recta aeque

distant, i, e. e cuius duobus -punctis in alteram demissa per-
4

.
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pendicula aequalia sunt, huic alteri parallela est. Hinc nova
constat ratio per datum punctum rectam alteu datae parallelam
ducendi.

Cor. 2. Quodsi vero duo puncta 4, B (Fig.59.) rectae
alicuius ab alia recta I'f inaequaliter distent, ita nempe, ue
perpendxculomm ex iis in alterarh rectam demissorum unum
v. ¢.. B4 maius sit altero AT, rectae AB, I'4 productae con-
current. Sumta enim JE==AT, erit ducta AE parallela rectae
4, hinc 4B ei parallela esse nequit (I. 51. Cor.).)

PROPOSITIO XXXIV.

Obs. Circa hanc propositionem mutlta adhne, quae vel
ex ea ipsa, vel ex natura parallelogrammorum ronmsequuntur,.
’ B - . ’
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Et quoniam parallela est 4B rectae I'4, et in
ipsas incidit BT, alterni anguli 4BI', BI'A aequales
inter se sunt (Prop. 29.). Et quoniam aequalis est .
AB rectae I'd, communis auntem BF ; duae igitur
AB, BI duabus I'4, BI" aequales sunt, et angulus -
ABT angulo BI'A aequalis. Basis igitur 4I" basi
B4 est aequalis, et triangulum ABI" triangulo BI'A
aequale est, et rquui'ahgll‘li reliquis angulis aequales
erunt, uterque utrique, quos aequalia latera subtendunt
(Prop. 4.); aequalis est igitur angulus AI'B angulo
I'B4. Et quoniam in duas rectas: 41", B recta in-
cidens BI', alternos angulos AI'B, I'BA-aequales
inter se facit, parallela est AT rectae BA (Prop. 27.).
Ostensa est autem ipsi et aequahs, quae. igitur aequa«
lis etc,

PROPOSITIO XXXIV. (Fig. 58)

P.Arallelogmmmorum spatioram et opposita latera
et anguli dequalia- inter se sunt, et diameter ea bifa-

riam secat.

observari possunt,” quae e Proclo, Thom, Simps.on., Clavio, -
Pfleidereri schedis huc conferemus. Et in ipsa quidem theo-
rematis enunciatione nofari potest, dxameuum spatid paralle- '
logramma non tantum bifariam, sed praecise in triangula per-
: fecte congruentia dividere, ut etiam e demonstratione patet.

Cor. 1. Duae parallelogtammi diameri BI', A4 (Fig.
60) se invicem in puncto E bifariam secant ex I. 26. ob 4B
=dI' {I. 3) BAE=FEAI' (I. 29.) ABE=ET4 (L. 29.). Si- -
mul p.{tét, esse triangula opposita ABE, JEI', pariterque
AEI'y AEB aequaha » .

Cor. 2. Si per punctum E i media diametro poutum
(Fig, 61) ducatur recta quaecunque 29, dividit illa paralle.
logrammum in duo quadrilatera ‘inter se conjruentia BZ46,



128 ELEMENTORUN

*Eovo mupedlyioyocupoy yooiov o' ATAB, dui-
psroog 8 avrod g BIY Ayo, o1t v00 AL'AB steged~
Ayhoypdpepov i ameveveioy mhevgul ve wel yowviae
joue aAMjrae elol, xal 77 BI' Stdusvpos atvo diyoe
et

"Enel ydo megadiyhoc dovey 1 AB vq I'd, xed
eig evvde Zuninvoxey evdsiv vy BT, ol vaddel yo-

rez4 , ob aequalia triangula 4BA4, 4I'4, paﬁterque aequalia
‘ABZ, dEO. Punctum E centrum figurae vocare solent.

Cor. 3. Rectae 4B, quae alteri I'd parallela est,
omnia puncta aequaliter ab hac distant, vel omnia perpen-
dicula a recta aliqua in aliam ipsi parallelam demissa sunt
inver se aequalia, ' )

Cor. 4. Si e pluribus punctis rectae alicuius plura ae- -
qualia perpendicula in eodem plano erigantur, una eademque
recta, priori parallela, omnia perpendiculorum extrema iun- -
git. )

Cor, 8. Quadrilaterum, cuius bini oppositi anguli ae-
quales sunt, est parallelogrammum. Quum enim omnes quas
drilateri cuinscunque anguli aequales sint quatuor rectis (I.
32. Gor. 12,) et bini oppositi aequales esse ponantur, anguli
eidem lateri ciicunque adiacentes dimidium omnium angulo-
rum quadranguli i. e. duos rectos efficient, adeoque duo quae-
vis latera opposita aequalia erunt. Nominatim itaque quodvis
qu'adrangulum, cuius omnes anguli recti sunt, est parallglo.
grammum. Pariter, si duo -quaevis opposita latera aequialid
sint, figuram parallelogrammam esse,: iam I. 27, Cor, 1. vi-
dimus, Cf. Isaac. Monachus L. c.

Cor.6. Non sufficit ad constituendam Sguram paralle-
logrammam , ut duo quidem quadrilateri latera opposita pa-
rallela, religua duo autem aequalia sint, id qnod ostendit
Proclus ope trianguli acquicrnri, a cuius cruvibus si utrimgne
ex vertice partes gequales abscindantur, et puncta harum par.

/
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Sit parallelogrammum spatiom AI'/B, diameter
autem ipsius BI'; dico 4T'4B parallelogrammi op-
posita et latera et angulos aequalia inter se esse, ot
BP diametrum illud bifariam secare. -

Quonigm enim parallela est 4B rectae I'4, et in
ipsas incidit recta BI', alterni anguli 4BI'y BI'A,
tiom extrema recta iungantur, existet figura quadrilaters, in
qua duo quidem latera opposita parallela, religna autem op-
posita latera aequalia sunt, quae tamen manilesto non est pa-
rallelogramma, '

Cor. 7. Pariter nont sufficit ad probandam, Lguram ali-
quam esse parallelogrammum, si ostendatur, diametrum divi-
dere quadrilaterum in triangula' perfecte congruentis, misi ea si-
mul ita posita sint, ut latera aequalia sibi invicem opponan-
tur. “Minus igitur dccuratum est, quod Isaac. Monachus de
hac ve habet. .

Cor. 8 - At, 3i duae diamewri BI', A4 altera alteram
bifariam secet (Fig. 60.), tem quadrilaterum ABI4 parallelo-
grammum erit. - Erunt enim ex I. 4. anguli BAEB, I'4E ac-

- quales, adeoque AB rectae I'd. parallela, pariterque ob EAI'==

E4B, erit AB parallela rectae B4,
Cor. 9. Dato uno parallelogrammi angulo dantur omunes,
Cor. 10. Nominatim, si unus rectus - fuerit, recti erunt ~
etiam reliqui si unus obliquus, etiam reliqui obfiqui erunt.
Unde paral_lolognmma rectangula vel obliquangule.
- Cor. 11. Quodvis quadrangrsam aequnngulum est paral-
ldogrammum rectangulam.
" Cor. 12, Datis duobus parallelogrammi lateribus adiacen-
tibus dantur etiam reliqua. .
" Cor. 13. Si duo latera adiacentia pml]elogrammx aequa-
La sint, ommia latera erunt aequalm, si duo adiacentia inae-
qualia, reliqua etiam erunt inter se inaequalia. Hinc paullo-

i logramma aequilatera et scalena,

,\' ’ I
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Cor. 14. Quodvis quadrangulum aequilaterum est paral-
lelogrammum aequilaterum. .

Cor. 15. ‘Aequilatera parallelogramma esse possuni wel

' rectangula- (quadratuni) vel obliquangula ( rhombus ), périler
scalena parallelogramma erunt vel rectangula (oblongum wvel
_ rectangulum proprie dictum). vel obliquangula (thomboides).
Cf. Def. 30—33, )

Cor 16, Describentur haec facile ex 1. 31. dato in’ aequi-
lateris uno latere et angulo adiacente, in scalenis duobus late-
ribus céntiguis cum angulo ab iis intercepto.

Cor. 11. Paallelogrammi rectanguli diametri sunt aequa~
les, obtusanguli maequales, ita, ut x“a major sit , quae maiori
angulo opponitur,

Cor. 18, Vicissim, si parallclogrammi duae diametri ae-
“quajes. sint, erit illud; vectangulum; sin inaequales, erit ob=
tusangulum, ita ut maior angulus maiori diametro opposatur.

Cor. 19, In parallelogrammo aequilatero quaevis dia-
meter bifariam secat angulos, per quos wransit; in scaleno
autem angulos inaequaliter dividity ita quidem, ut maior an-
gulus minori parallelogrammi lateri adiaceat, mihot maiori,.
et vicissim, )

Cor. 20. In parallelogramnio aequilatero duae diathetri
sibi invicem ad angulos rectos insistunt, in scaleno obtusos
anguios efficiunt, quorum acutus minori, obtusus maiori pa=
rallelogrammi lateri obvertuur, et vicissim. Priore casu pa-
rallelogrammum in quatnor triangnla congrtentia- dividitur,
posteriore tintum duo triangula sibi opposita congruunt,

Cor. 21. Duo parallelogramma, in quibus duo latera
contigua umius cum angulo, quem comprehendunt, aequalia
sunt duobus lateribus alterius cum angulo, quem comprehen-
dunt, aequalia sunt. Nominatim itaque, si latus unius qua-
drati aequale it lateri alterius, aequalia erunt, pariterque in

i
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aeguales ‘inter se sunt (Prop, 29.). Ruxisus » quoniam
parallela, est AI" rectae B, et in ipsas incidit BT,
alterni anguli A['B, I'B4 aequales inter se sunt

reliquis. Contra vero, si unum quidem latus cum angulo ad-
iaceunte utrinigue aequale sit, alterum autem latus in uno pa-
rallelogrammo maias ac in altero, erit etiam prius parallelo-
grammum maius altero. .

- Cor, 22. Vicissim: latera duorum aequalium quadrato-
¥ m sunt aequalia: aeqhalia rectangula, quae eandem basin
habent, eandem etiam habent altitudinem (perpendiculum’e
latere opposito in basin demissum); aequales et asquianguli
rhombi aequalia habent latera: si in aequalibus et aequiangu-
lis rhomboidibus unam prioris‘latus aequale sit uni posterio-
ris, erit etiam alteram prioris latus aequale alteri posterioris,

Cor 23, Siin uno anguli alicuius crure 4B (Fig. 62.)
sint partes quotcunque A4E, EZ etc, aequales, et per puuncta
earum extrema ducantur rectae inter se parallelae, quae alteri
crari AP in puncds X, I, K occurrunt, erunt partes HI,
IK etc. pariter aequales. 'Ducatur enim per I recta I{ vectae
- AZ panallela (I. 81.) quae rectam A4H in &, rectam 2K in A
secet (I, 29. Cor. 3.), eritque ob I9—=4dE (1. 3}.) et I4=EZ
{I. 3%), quum ex hypoth. sit #E—EZ, etitm I0=I.4; adeo-
que, gquum practerea angulus HOI==IAK (1. 29.), et OIH=
AIK (1. 15.), HF=IK. Idem valet, si inde a puncto 4
partes aequales abscindantur (Fig. 63.). Hinc facile est re-
ctam datam in partes quotcunque aequales dividere,, Conta .
vero, 88 JE, EZ etc, pariterque HI, IK etc. aequales sint,
sintque duae rectarum JH, EI, ZK etc. inter se parallelae, a
parallelae erunt etiam rcliquae; vel, si partes e pancto 4
sumptae AE, EZ etc. aequlales siut, pariterque 4I, IK etc.
erunt etiam ductae EI, ZK paallelae, quod facile patet, si
contrarium sumatur.

Cor. 24. Si latera quadn]ateu cuiuscunque 4BI'A (Fig.
61.) bisecentur in E,Z, 0, H, et iungantur EZ, ze, 6H,
HE, erunt in ﬁgura EZOH biva quaevis opposita latera pa-
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énavioe, wal miay. mievgdy puG mAeved iony, Tyv
_qpog waic ioatg yoving, xowyy avrey vy BI xal
1dg Aowmag doe mhevpds Taig Aowmalg icug e, éxo—
tégay éxavioe s xal Ty hownay yoviey Ty Aoy yu—
vie oy doe 7 pdv AB adevoa vy I'd, 7 08 AL’
v; Bd, xat 9 vne BAL yavie vij vmo BAL. Ko
énsi foy oviv 1 pudv vmo ABI ywvie v vmo BI'A,
7 0t vnd I'BA 3 vmo AI'B+ 6hy dow 4 vao ABA
oly ) vme AT loviv oy id‘uyﬂvq ()‘e aal 9] URd
BAr fty vno I'4B ioy.

rallela, Nam ex praec. Cor. tam EN, quam Z6 parallels est
rectae BI', adeoque EH, 26 (I. 29. Cor. 3.) inter se paral.
lelae erunt, eodemque modo ostendetur, EZ, HG parallelas
esse; est itaque EZOH parallelogrammum. Habet hoc theo-
rema Thom. Simpson, Elem. of Geom. Lond. 1600, p. 27,
Cor 25. Caecterum esse, practer parallelogramma vulgo
dicta, ‘multas adhuc figuras, quarum latera opposita puallela
sint, Proclus et post epm Clavius monent. Latera opposita
pempe sunt, quae"qx utraque sul parte parem laterum nume-
rum in figura habent. Nempe in -figura quacunque aequian-
gula, quae parem numerum laterum habent (aequilatera etiam
esso, quod Proclus et Clavius volunt,. nihil attinet) latera op-
' posxta erunt parallela, Quodsi enim numerus laterum sit
' ==2 n, erit numerus latetum ex utravis parte laterum opposito-
. xrum A0, AE (Fig. 65.)=n—1. Ducta deinde 44, habebit
figura ex altera rectae A4 parte v. c. dextra p latera, recta
A4 pariter cum reliquis computata, ex altera (sinistra parte)
“recta Ad pariter cum reliquis computata, (n=4-2) litera, itaque
~ omnes anguli figurae a dextra_parte efficiunt ex I. 32. Cor.
12. (u~2)2R, vel 2uR—4R: omnes autem anguli figurac a
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(Prop. 29.). Duo . igitur triangula sunt 4BT, BI'4,
duos angulos 4BI", BI'A duobus angulis BI'4, 'BA
aequales habentia, utrumque utrique, et unum latus
uni lateri aequale , quod est ad'aequales angulos, com-
mune utrique BI'; et reliqua igitur reliquis lateribus
aequalia habebunt, utrumque utrique, et reliqnum an-
gulum' reliquo angulo (Prop. 26.); aequale igitur est
AB quidem latus lateri I'4, AT vero lateri Bd, et
angulus BAT angulo BAI. Et quoniam aequalis est
‘quidem angulus ABI' angulo"BI'A4, et I'BA angulo
A'B ;- totus igitur ABA toti A4 est aequalis (Ax.
2.); ostensus est autem ¢t BAI angulo T'4dB ae-
quahs.

sinjstra parte rectae A4,—__n.2R_;_2nR. At figura a sinistra
parte ‘habet, practer duos angulos rectae .44 -adiacentes, n an-

gulos ad fguram aeqluangulam pnmxtus datam Jpertinentes,

2n—2),2R (2n—2)R
quorum quisque ex I, 32, Cor, 18, _( 2 2n) ( - o ) X

2R . o
ﬁl{—-ﬁ;‘-. Itaque figura a sinistra parte, Pl‘lgetct.dum.lnt)l
rectae adiacentes, habebit 2uR—2R. At vidimus, continere
eam, si omnes anguli in calculum veniant, 2aR, Duo itaque
illi rectae .44 adiaceutes erunt aequales duobus rectis , adeo-
que rectac’ 46, 4E erunt parallelas (I. 29.).

Appe'ndicis loco addi possunt de Trapeziis, sive figu-
ris quadrilateris, in quibns duo saltem larera opposita paral-
lela, reliqua duo non parallela sunt (ita nempe Proclus de-
finit trapezia) sequenua .

1) Anguli adiaceutes uni laterum non paral]elorum'.gimul

. sumpti duobus rectis aequales sunt (I. 29.).
2) Anguli oppositi semper iﬁaeqna]es sunt.  Sit enim
(Fig. 66,) trapezium 4BI'4, et ducatur 4K rectac AI parallela,

Y
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Ty dou naga).).ﬂ}.oygap‘uwv qupioy al amevay-
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vno BI'd ioy dovis xol ﬂ&mg doo 7 AT Bdoe ©i7
B4 um vt wal w0 ABI doa 19:;/(»1!07 s BAI'
soeyuvw ooy ZoTiv.

‘H doee BI' dwperpog d‘lya tépuvee vo ACAB
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INPOTAZIZI i
To seperdyddyoeppe, d ini 19¢ eveie fuocws
ovve xai & walg wvraig mogerddorg, iow wrlyhotg
goviv,

eritque (I. 34.) angulus E=T', at 4BS>E (1. 16.) adeoque
ABa>T. : . )

3) Latera opposita parallela 4B, I'f suut inaequalia, In
constructione nempe antecedente erit AE=I4 (I, 31.). At
- AB<LAE, adeoque AB<LIA.

4) E wianguhis, in quae dmfrona]es trapezinum (l‘xv 67
68.) dispescunt, duo illa, quorum bases sunt latera puallela,
aequiangula sunt (I. 29.) reliqua duo in trapeziis tantum ae-
quicruris (i. e. quornm ea latera aequalia sunt, quae non sunt
parallela, et quae etiam, ut ducta per terminum unins recta
alteri parallela facile patet, aequaliter inclinata synt ad unum-
quodvis relignorum laterum) inter se congruunt (I. 26.).

5) Neuwra diagonalis bifariam secat alteram, sed utrius-
que ‘diégoualis pars maior adiacet maiori duarum parallelarnm,
minor minori: in trapezio aéquicruro tamen integrae diagona-
les p1ute1quo pattes unicuique parallelarum adiacentcs aequa-
les sunt, . -
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Eigo parallelogrammorum spatiorum opposita et
fatera et anguli aequalia inter se sunt.

Dico et diametrum ipsa bifariam secare. . Quoniam
enim aequalis est 4B rectae I'/, communis autem
BI', duae igitur 4B, BI' duabus AT, -I'B aequales
sunt, utraque utrique, et angulus ABI" angulo BI'4
aequalis est; et basis igitur 4" basi B/ aequalis est’
(Prop. 4,); et igitur tnangulum ABI’ tnangulo B4r
aequale est.

Ergo BI' diameter bifariam secat AI'4B paralle..
logrammum, Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXXV. (Fig. 70.)

Parallelogramma , super eadem basi constituta et in
eisdem parallelis, aequalia inter se sunt, .
, . )
8) Si in tapezic aliquo (Fig, 69,) una diagonalis 44 bise~
getur in puncto H, et per H recta G@HI ducatur parallela late-
ribus trapezii para]lehs inter se, bisecabit illa xehqua trapezii
latera pantel ac alteram dlarronalem Ducatur enim HX paral- -
lela zjj B4, eruntque Luangu}a AIIK, HAI aequalia (I. 26. y
ob. AH==H 1 ex hyp., ang. HAK=AHI (I.29.) et AHK=—HAI
(J. 29.) hirc AXK=—HI et KH==I4: at etiam KH=BI (I. 34.)
itaque I4=:BI, Eadem ratione astenditur‘, u’ducta HA paral-
lela z7; A@ esse AO==0I'. Denigue ob Id..._BI, em etiain (I
34, Cor. 23.) BZ=I'Z.

- AB r4
7) Tisdem manentibu3, erit OZ— 5 et ZI... 5~ Nam

" ob AK_.HI (ur. 6.) ==KB (I. iH) fet BZ:IZ (nr 6.) erit
ducta XZ parallela rectae 46 (I. 34, Cor. 23.), adeoque ©Z==

‘ A .
AK :_‘-2? » Similiter, quum sit Id=d4 (I. 34. Cor. 23.) et
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- "Emsl ydp nagalln).oyga,u,uw 2ove w0 ABI'A, ioy
‘2oviy i Ad fm; BI. A vd aved 0% xal 7 EZ v3j
BT iguiv ioy wgvs xal 17 A4 vy EZ é&oviv oy xal
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dovi, xab v6 BAB wpiyavoy v AI'Z voryuve ioow
BZ=1rZ, erit ducta’ZA pmalle’h rectae B4, adeoque ZI—=

T
.445’. ' )

8) Tisdem maneutibus evit linea ©I aequalis dimidiae
summae rectarum AB, I'd et ZH aequalis dimidio excessui z7¢

I‘J super AB. Est enim ex praeced. OZ:AK—-.KB_A;
AB4+IS
pmterque ZI=:.I‘.4_—=AJ=7 » adeoque or= -; . Ety

I'd— 4B
quum enaml‘HI_. 2 y etit ZH—="—""75"""+

PROPOSITIO XXXV.

Obs. 1. Debebant quidem, si omnia exacte persequi vee
lis, tres caéus distingui, prout vel puncta 4, E coincidunt;
vel recta EZ tora, (ut est in nosua I'ig. 10.) extra A4 cadit,
vel punctum E inter A et 4 situm est. Et in versione Cam-
pani jomnes hi casus enumerantur, pariterque eos habent Pro-
clus, Commandinus , Clavius, aliique. Quum autem levi tan-
tum mutatione eadem demonstratio in emaes guadvet, non
opus visum fuit, ut reliquos casus adderemus. Rob. Simson.
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Sint parallelogramma 4BI'4, EBI'Z super eadem
basi BI' constituta et in eisdem parallelis 47, BT';
dico aequale esse, parallelogrammwn ABI'A parallelo<
grammo EBI'Z.

/Quoniam enim parallelogrammum est' 4BI'A, ae-
qualis est 44 rectae BI' (Prop. 34.). Ex eadem ra-
tione et EZ rectae BI' est aequalis (Prop. 34.).. Quare
et Ad rectae EZ est aequalis (Ax. 1.); et communis
A4E; tota igitur AE toti JZ est aequalis (Ax. 2.).-
Est autem et 4B rectae 4I"aequalis (Prop.34.); duae
igitur EA, AB duabus ZA, AI' aequales sunt, utra-

que utrique, et angulus ZJI' angulo E:B est aes -

qualis (Prop. 29.), exterior interiori; basis igitur EB B

" in sua editione demonstrationem panlo immutavit, ut eadem
prorsus fieret pro duobus postremis casibus. Paulo aliter adhuc
ex I. 26, vel etiam ex I. 8. deduci poterat demonstratio. Cae-
terum in ijsdem parallelis esse idem dicit, ac, quod alii dicunr,
eandem altitudinem habere, qlium altitudo parallelarum nihil
aliud sit, qnam distantia basis a parallela ipsi opposita. CF. VI,
Def, 4. Proclus addit, hoc aliaque ipsi similia theoremata
appellari posse romeud, quod nempe recta A4 utrimque quaa-
tumlibet producta locus (zdmos) est, in quem reéta EZ semper
incidere debet. Quodsi A4 ita locum rectae EZ vocare velis,
erit ‘ille romos duckodinds, ut itaque pateat, etiam locum lineae
~in linea » mon tantum in superficie, ut Pappus ait in Praefat. ad
libr. VII. Collect. Mathem. esse posu zomov Jsefodexov i e.
locum subinde ulterius quasx procedentem. Et quidem erit is
locus ad rectam, locus planus (zémos éntmedos). Idem valet de
iis, quae proxime sequuntur, propositionibus 36._37. 38, 41,
Conf. Apollonii loca plana I, 3. et Isaac. Monach. in Schol, ad
h. L. .

Cor. 1. Speciatith quodvis parallelogrammum aequale est
" rectargulo super-eadem basi in jisdem parallelis constituto,

‘
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Cor, 2, Quodsi vero caeteris manentibus, basis unius
parallelogrammi maior sit, basi alterius, erit etiam prins paral-
lelogrammum_maius, quam hoc posterins, Et quam multiplex

est basis nnius taljum parallelogrammorum basis alterius, tam ~

‘multiplex est etiam illud parallelogtammum hyius,

Cor. 3. Quac hic de parallelogrammis demonstrata sunt,
valent eodem modo de duobus rrapeziis, quomMm unum latera
inter se parallela in iisdem parallelis constituta’atque eiusdem
magnitudinis habet ac alteram.
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basi. ZI' aequalis est, et EAB triangulum ipsi AI'Z
triangulo aequale erit (Prop. 4.). Commune auferatur

. AHE; reliquumigitur 4B HArapezium reliquo EH 'Z

trapezio est aequale (Ax. 3.). Commune addatur HB [’
triangulum; totum igitur ABIA paraUelogrammum
toti EBT'Z parallelogrammo aequa}e est (As 2.). Ergo
parallelogramma etc,

PROPOSITIO XXXVL (Fig 71.)

- Parallelogramma, super aequalibus basibus constituta
et in eisdem parallelis, aequalia inter se sunt.

Sint parallelograimm'a ABI'A, EZHO super ae-
gualibus basibus constituta BI', ZH, et in eisdem pa-
rallelis 4O, BH; dico aequale esse parallelogrammum
ABT A parallelogrammo EZHO, ‘

lungantur enim BE, I'O, '

Et quoniam aequalis est BI' rectae ZH, et ZH

" rectae E@ est aequalis (Prop. 34.); et BI igitur re-

ctae EO est aequalis (Ax. 1.).. Sunt autem et paral-
lelae, et iungunt ipsas rectae BE, ['Q, quae antem
aequales et parallelas ad easdem partes coniungunt,

aequales et parallelae sunt (Prop. 33.); et EB, IO

Obs. 2. Caeterum, ut Clavius monet, ao facile demon-
strari potest, conversa quoque locurh hapet: nempe pnrallclb-
gramma aequalia super basibus' acqualibus ad easdem partes
constituta sunt in iisdem parallelis, Et alia adhuc conversa va-
let: Si duno parallelogramma aequalia in iisdem parallelis ita
constituta sint, ut bases ex una parte in eodem puncro termi-
neatur, sintque bases ad easdem partes huins puncti-positae,
stiam ex altera parte in eodem pancto terminabuntur, adecogue
congrueat, Similiter converti potest etiam Cor. 3.
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PROPOSITIO XXXVIL

Obs. Parallelogfamma nempe intelliguntur,. quae, si\'
bases in eadem recta vel ipsa, vel producta, vel partim in ipsa
basi, partim in basi producta, constituantur; latera his basibus
opposita et parallela pariter habeant in eadem recta posita.
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igitur et aequales sunt et parallelae. Parallelogram-
murn igitur est EBI'O, et est aequale parallelogrammo
ABI'A4 (Prop. 35.); basin enim eandem habet BI'
quam ipsum, et in eisdem parallelis est, BI', 46,

Ex eadem ratione, et ' EZHO eldem EBI'O est ae-

quale; quare et parallelogrammum ABI'A parallelo-
grammo EZHGO ‘est aequale (Ax. 1) ‘Ergo. paralle-

logramma etc.

PROPOSITIO XXXVII. (Fig. 72.)

Tnangula super eadem basi constituta et in elsdem
parallelis, aequalia inter se sunt. : -

Sint triangula 4BI', ABI super eadem basi cons
stituta BI' et in eisdem parallelis 44, BI'; dico ae-
quale esse ABI" tiiangulum AJBI' triangulo. B

. Producatur 44 ex utraque parte in E, Z, et per .
B quidem rectae I'4 parallela ducatur BE (Prop. 31.),
per I vero rectae B.J parallela ducatur I'’Z (Prop. 31.).

Parallelogrammum  igitur est utrumque ipsorum
EBr'd, ABI'Z; et aequalia sunt (Prop. 35.); nam
super eadem basi sunt BI" et in eisdem parallelis BT,
EZ ; & est parallelogramml quidem EBI'A dimidium
mangulum ABI'; nam AB diameter ipsum bifariam
secat (Prop. 34.); parallelogrammn autem ABI'Z di-
midium triangulum ABI'y; nam AI' diameter ipsum

.~

Caeterum patet,. similes et plures ‘etiam ac in praccedents
Prop, casus distingui posse, et generatim ea omnia, quac ad
Ppraecedentem propositionem notata sunt, corollaria et conversas -
etiam hic valere, unde non opus videtur, -ea nominatim affer-
re. Parallelogramma haec quamvis inter se asqualia perimeiros

t
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tamen diversissimas habere possunt, quod idem etiam valet de .

figuris, de quibus in Prop. 35. 37. 38. sermo est. Ad Prop. 37,
Proclus, cuius textus hic ‘mancus est, idem observan

PROPOSITIO xxx{rnr.'

‘Obs.. Casus iidem &sungux possunt in hac etpraecedente
propositione ac in Prop. 35. et 36. et corollaria etiam similia
et similes conversae locum habent.

Tor. 1. (Ex Peletario) Si basis mianguli bifariam seca-
tur vecta a vertice dncta, ipsum etiam triangtulum eadem recta
bifariam secabitur. Et universim duo triangula super aequas
libus basibug in recta eadem wvel producta coustituta, quae
eundem verticem habent; sunt acqualia: et triangulorum aeque

\
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bifariam _ secat (Prop. 34.); aequalium autem dimidia
aequalia inter se sunt (Ax, 7.); aeguale igitir est tri-
angulum ABI' triangulo 4BI'. Ergo triangula etc.

- PROPOSITIO XXXVIL (Fig 73)

Triingula super aequalibus basibus constituta et in
eisdem parallelis, aequalia intet se sunt.

Sint triangula ABI"s AEZ super aequalibus basx-v,
bus constituta BI', EZ, et in eisdem parallelis BZ,
AA; dico aequale esse triangulim 4BI triangulo
AdEZ. B ‘
Producatur enim 44 ex utraque parte in H, 6,
et per B quidem rectae I'4 parallela ducatte BH
(Pmp. 31.), per Z vero rectae 4E parallela ducatur
Z (Prop. 31.). )

I’arallelogrammum igitur est utnimque 1psomm
HBI'A, 4EZO; et aequale HBI' A parallelogrammo
AEZO (Prop. 36.); in dequalibus enim et basibus
sunt BI'y EZ, et in eisdem parallelis BZ, H@; est

altoium quam multiplex est basis nsius trianguli basis alterius,
tam muitiplex erit prius triangulum wiangali postetionis.

Cor, 2. Per punctum 4 in latere trianguli ABI' (T ig. 14.)
datum, at nontin medio B{"situm , si bisecandum sit triangus
lum, bisecetur BI™in E (I.10.) et iungatur AE, tum ducta 44,
etper E ei para]lela EZ (1. 3. ) ducatur 4Z, eritque (Cor. praeced )
AED dimidia pars A\ ABI': at, quum AEZ=AEZ (I. 51.), erit
etiam (I Ax. 2.) triangulum ZA4'=AEI'= dimidio uimgulo
ABI" (Peletarius).

Cor. 3. Duae diametri quodvis parallelogrammum divis
dunt in quatuor triangula aequalia.

Cor. 4. Summa ant differentia duoram parallelograma
morum (aut trianguloram) in iisdem pavallelis ‘constitutorum
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aeqnalis est parallelogrammo (aut triangnlo) in iisdem parallelis
constitueo, cuius basis aequalis est summae airt diffeventiae ba-
sium illorum parallelogrammorum (aut triangulorum).

PROPOSITIO XXXIX

" Cor. 1. (e Campano) Recta 4E (Fig. 11.) secans bifariam
in 4, E lateu AB, Al wianguli ABI' erit reliquo lateri BI' -



o LIBER PRIMUG 145

autem parallelogrammi ABI'A dimidium ttiangulum
ABI" (Prop, 34.), AB enim diameter ipsum bifariam
secats parallelogrammi vero 4AEZO dimidium triangu-
lum ZEA (Prop. 34.), nam 4Z diameter ipsum bi-
fariam secat. Aequalium autem dimidia aequalia inter
se sunt (Ax. 7.); aequale igitur est triangulum ABI
triangulo JEZ. Ergo triangula etc.

PROPOSITIO XXXIX. (Fig.75.)

Aequalia triangula, super eadem basi constituta et
ad easdem partes, in iisdem parallelis sunt. |

Sint aequalia triangula. 4BI', ABI', super eadem
basi BI' et ad easdem partes; dico et in eisdem pa-

allelis ess¢. Iungatur enim 44; dico parallelam esse
AA rectae BI'.

Si enim non,_ducatur per 4 puncttm rectae BT’
parallela AE (Prop. 31.); et iungatur -EI". _

Aegquale igitur est triangulum 4BI triangulo EBI
(Prop. 37.)} super eadem enim basi est BI super qua
ippum BEI, et in eisdem parallelis. BI', AE; sed
triangulum 4BT triangulo 4BI" est aequale; ergo et
triangulum JBI ‘triangulo EBI" aequale est (Ax. 1.),
maius minori, quod fieri nequit (Ax. 9.), Non igitue

parallela, . Est enim A 44B=/\JEB (I. 38, Cor. 1.) er eodem )
modo N\ AdB=/\4ET', undé NJEB—/\AEI (I. Ax.1,)adec=
que ‘4 E parallela rectae, BI" (1. 3%:) Cf. I. 84 Cor. 23, _

Cor. 20 (E Glavic) Omne quadrilaterum 4Bl (Fig. 60,)
quod ab utraque diametro bifariam dividitur, parallelogrammum
est. Quum enim sit (hyp:) ABAN= dimidio quadrilatero
ABI'd, pariterque etiam /\Adl'== eidem dimidxiz quadrilatero
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doziv.
ABI'A, etit ABAT==/\AAT' adeogue (1. 39.) 4B rectae AT’
parallela.  Eodemque modo ostenditur esse rectas 4I', B4 pa- -
rallelas. o 4 ' ‘
Cor. 8. Quadrilaterum, ‘quod sb utraque diametio ita
- dividitur in quatuor triangula, ut bina quaecunque ad verticem
opposisa inter se aequalia sint, est parallelog’ramrhum. Kedit
enim res ad pracced, Cor. 2.
Cor."4. Quadrilatérum, quod ab utraque diametro in
quatuor triangula sequalia dividiuir, ‘est parallelogrammum.
Pariter redit ad Con 2. : _ i

PROPOSITIO XL

Obs. 1. Notandum est, quod Bacrmannus monet, bases
intelfigi in eadem recta positas. 'Bg‘ses a'liibﬂl’contiguas esse,
ut in fgura, nihil attinet.

Obs. 2, Alia conversa propositionum 37. 38. similis ei,

. quam ad 35. 36. notavimus, locum habet, nempe triangula
aequalia in iisdem panllelu constituta etiam eandem vel aequa-
" lem basin habent.

Obs. 3. In parallelograminis quoque idem valet, nempe
parallelogramma ‘aequalia, super basibus aequalibiis et in eadem
recta constitutié, ad easdem basium partes posita iniisdeln parala
lelis erunt, ‘vel, ut alii efferunt; eandem altitudinerm habebiint ; et
vice versa, si caeteris maneitibus, eandem altitudinem habeant;
velin iisdem perallelis constituta sint, eandem vel aequalemd
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© parallela est AF rectae BI. Similiter sutem. osten-
demus neque aliam quampiam esse praeter 44; A4
1gnur rectae BI est parallela. Ergo aequalia etc.

PROPOSITIO XL. (Fig 76)

Aequalia triangula, super aequalibus basibus cone
stituta et ad easdem partes, in iisdem Parallelis sunt.

’

basin habebunt. Faedem conversae—dcnique etiam do iis wa-
pewiis valent, de quibus in I. 35, Cor, 3. diximus. . :

PROPOSITIO XLL

Obs. 1. Facile patet, 1) idem valere, si, cieteris manen-
tibus, triangulum et parallelogrammum non eandem, at apqua-
lem basin habeant. Couf. Peletarius. 2) 8i parallelogrammum
et triangnlum in iisdem parallelis fuetit, sit autem basis trian-
guli dupla basis parnllclogrammi, utramque Fguram fore ae-
qualem.

- Obs. 2. Proclus nom, tonverti posse ptoposmonem du-
plici ratione, Nempe'a) »i parallelogrammum duplum fuerit
trianguli, habeant autem eandem vel aequialem basin super ea-
dem trecta constitutam, et sit utraque figura ad easdem huius
vectao partes) erunt duae figurae in iisdem parallelis. b) 8i
parallelogrammum duplum fuerit trianguli, sit autem utraque
. fgura in iisdem parallelis, erunt etinm vel in eaden vel in
acquali basi. Et simili ratione convertstur Prop, 2., quam
modo attulimus, ‘ ,

Cor. 1. (B Proclo) Si triangulum et trapezium super
eadem (vel aequali) basi, et in iisdem parallelis fuerint, maior
autemn linea parallela sit basis trianguli: erit trapezium minus
duplo triangulis Si vero minor linea trapezii sit basis wian-
guli: erit trapezium maius duplo trianguli. Quod fatile pater,
CORStruelo supey eadem basi-et_in iisdem parallelis parallelo-
gra.mmo.
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Cor. 2, (E Proclo) Trapezium ABI'A (F ig- 19.) habens
duo latera AI', B4 parallela, duplum est trianguli 4BE, quod
basin- habet 4B unum latus trapezii coniungens duas parallelas,
verticem vero punctum E medium lateris oppositi. Producas
tur enim unum latus m'an‘guli AE, donec conveniat cam recta -
B4 producta in Z, eritque, ob parallelas 4I, BZ, ang. AI'B
. =Z4E (1. 29.) et quum praeterea sit ang. AEI'=4EZ (1. 15.)
et ex hypoth. 'E=E4; erit (I, 26.) triangulum AI'E=ZEd.
et AE=ZE, adeoque triangulum ZFEB=IEA4BE4. At, ob
AE=ZE, est etiam (I 38, Cor. 1.) wiang. ZEB=AEB. Ita-
que triangulum AEB:=I'EA--BEdJ i. e. wiangulum 4EB est
pars dimidia trapezit 4BI', vel trapezinm duplum ;trianguli.
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Sint aequalia triangula 4BT', AT'E, super aequa-
Iibus basibus constituta BI', TE et ad. easdem partes ;
dico et in iisdem parallelis esse. Iungatur enim A4 ;
-dico parallelam esse A4 rectae BE,

. Si enim non, ducatur per A rectae BE parallela
AZ (Prop. 31.), et inngatur EZ.

Aequale igitur est triangulum 4BI triangulo ZT'E
. (Prop. 38.); in aequalibus enim basibus sunt BT I'E
et in eisdem parallelis BE, A4Z. Sed triangulum 4BI"
aequale est triangulo AJI'E; et triangulum AI'E igitur
* aequale est triangulo ZI'E (Ax. 1.), maius minori,
quod fieri nequit (Ax. 9.); non igitur parallela est
-AZ rectae BE. Similiter autem ostendemus neque
aliam quampiam esse praeter - 44; . Ad 1gntur rectae
BE est parallela. Ergo aequaha etc,

PROPOSITIO XLL (Fig 78.)
Si - parallelogrammum eandem -habeat basin quam
mangulum, et .in eisdem parallelis sit, - duplum est
_parallelogrammum tnanguh.

Cor. 3. 8i,.iisdem manentibus ut in Cor. praecedents,
ducta Fig, 80, per punctum E recta HZ tjj 4B parallela, com-
pleatur parallelogrammum 4BHZ, evit hoc parallelogrammum,
aoquale uapez.io ABI'4. Et, quum ducta per E recta £ pa-
. rallela z7 A, sit E&=AH (I, 34); at ex Append. ad I

A A4
34. 8. EO-—L-;—, erit tlapezmm ABI'J, cuiug latera A

B parallela sunt, aequale parallelogrammo 4BHZ inter easdem
Parallelas posito, cuius utrumgue reliquum latus AH vel BZ
aequale est dimidiae summae eorum trapezii ilaterum, quae
inter se parallela sunt, vel exit aequale parallelogrammo, quod
eandem qum trapezio altitudinem habet, basin autem aequa-
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lem dimidiae summao pavalleloram tvapezii laterum. Cf.
Thom. S8impson. Elem, of Geom, Book 1I. Theor Iv.

Cor. 4, Quodsi fuerint duo trungula rectangu]n ABr,
a8y (Fig, 80, a,), in quibus praetor angulos rectos Iy y. ae-
quales etiam sint anguli BAT, fay, adeoque (I 32. Cor. 3.)
etiam angulus ABI'=afy, erit (si latera i tiangulis aequi-
angulis opposita angulis *aequalibus latera homologa appel-
lemus) restangulum, cuins unum latus est hypothenusa unius
" trianguli, alterum autem alteruter cathetus alterius trianguli,
sequale recungulo, cmus ugum latus est hypothenusa al-
‘terius trianguli, alterum autem cathetus homologus prioris

manguh v. ¢, rectang. ABXPy= rectang. af¥BI. Posita

onim xocta ey super 4B in AE,. et ang, fay super BAL,
ob aequalitatem horum angulorum erit ¢f in AT jta, ut v. c.
punctum @ iaceat in A, sitque 44=af, unde ducta E4, erit
(1. 4) trangulum A44E=afy et angulus AEA rectus. Com-
pleatur jam rectangulum AI'BO, ducaturque 4Z parallela rectae

_BI i e. (I 29.J ad rectos angulos rectac A4, eritque 4426 *
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Parallelogrammum enim ABI'4 eandem habeat ba-
sin BI', quam triangulum EBI', et in eisdem paral-
lelis BI'y AE sit; dico parallelogrammum 4BI'A du-
plum esse trianguli EBI.

Iungatur, enim AT,

Aegquale igitur est triangulum ABF triangulo E bl '
(Prop. 37.); nam super eadem basi est, BI' super qua
et EBTI, et in eisdem parallelis BI'y AE. Sed AB{ A
parallelogrammum duplum est trianguli 4BT, nam
AT diameter ipsum bifariam secat (Prop. 34.); quare
ABI'4 parallelogrammum et tnanguh EBI’ duplum
est, Si igitur Pa;allelogrammum etc. .

rectangulum A4XJZ, vely ob AA4=u4f (Demonstr.) et 4Z
==BI' (1. 34.) erit 4420 rectangulum w83 BI. Per punctum
4 deinde ducta recta H4I parallgla rectae AB, compleatur
rectangulum AHIB, ductis nempe per A et B rectis AH,
BI rectae 4B ad rectos angulos, unde erit 4H=BFE=AE
(L 34) =gy (T 4.5 et rcctangulum AHIB exit rectangulum
ABXAE vel ABXBy. Quodsi jam ducatur rects B4, erit
' triangulum AAB’ chmxdn;m rectangull AAZ8 i, e. yeitg, of
XBY (I. 43.), Kdem vero tmmgulum A4B est quoque (L.
43.) dimidium rectanguli AHIB i, e. rectg. ABX By : itague
rectangulum ABXPr=efXBI' (I. Ax, 6.), I 'hane pro-
positionem, quae vulgo demum e doctrina mmgulorum si-
milium libr. 'VI. derivatur, at apnte iam unlls gsse potest,
non in awuhum vocata doctrina de rmombua et proportio-
nibus’ demonstrat Gruson. Abhandl der Berlin, Acad. der
VWissensch. fiir 1814—-1815. pag. 45. 46, (Neue hichswick- -
tige und unerwartete Vereinfachung det Euklid. Geometiie

gs, 9. 10,)
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Cor. 5. Quodsi in Cor, praecedente fuerit af==BI", erit
ABX gy==ag 9==BI'q (I, 34. Cor, 21.) Nominatim itague, si
(Fig. 80, b.) in triangulo ABI' |ad I reétaugulo demittatur
ex I" ad AB perpendicularis I'4, erit vectangulum inter hypo-
tonusam 4B et segmentum B.A aequale quadrato ex BI. Nam
wiangula ABIY, I'BA, ob angulum rectum A=I, et angnlum
B communem erunt aequiangula, adeoque ABYWBA=BI'
Y BI==BF 4. Eodemque¢ modo, |[quum- etiam triangula re-
ctangula ABI', A4 sint aequjangula, erit BAX Ad=AI4.
-Has quoque propositiones, quas vulgo ex V. 8. et 17. de-
ducuunt, hac ratione demonswat Gruson L ¢. §. 16. Quodsi
Theor, I 4%. non ut in Cor. sq, hine, sed jndependenter ab

\)
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‘PROPOSITIO XLIL (Fig 81.
Dato triangulp aequale parallelogrammum  consti-

tuere in dato angulo rectilineo.

Sit quidem datum tnangulum 'ABT, datus vero
angulus rectilineus 4; oportet igitur tnangulo ABT
aequale parallelogrammum constituere in angulo recti-
lineo ipsi 4 aequale. . \

Secetur BI bifariam in E (Prop. 10. ), ¢t iungatur
AEF, et constituatur ad EI rectam et ad punctum in
ea E angulus TEZ ipsi A aequalis (Prop. 23.), et per
A quidem rectae EI' parallela ducatur 4H (Prop. 31.);
per I' vero rectae EZ parallela ducatur I'H (Prop."b
31.); parallelogrammum igitur est. ZEIH.

Et quoniam aequalis est BE rectae EI', aequale
est et triangnlum ABE tnangulo AET (Prop. 38.);
nam super aequalibus basibus BE, EI' sunt, et in
eisdem parallelis BI', AH; duplum igitur est trian-
gulum ABI trianguli 4ET. Est cutem et parallelo.
grammum ZEI'H duplum trianguli AET (Prop 41.);
basin enim eandem habet quam AET, et in eisdem

Jhac propositione démonstretur, - poterit vicissim hac Cox. ex
I, 47, devivari,

Cor. . Quodsi in eadem figura super 4B constituatur .
quadratum 4BA4E, et perpendiculavis I'4 producatur , dum
cum recta JE conveniat in Z, erit BA4Z rectangulum 4B
¥Bd, et AAZE rectangulum BAXdA, unde, quum duo
haec rectangu]a simul sumpta ¢fficiany quadratum ex AB, sta~
tim prodit celebre illud theorema Pythagorasum, quod jufra
T, 41. habebitur, Cf, Gruson. 1. c. P 50

Cor. 7. Porro, si comparentur tuangula rectangula ag~
quiangnla AT'B, AAT; et mcungd‘um'dﬂxrzt-;APXPB,
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nempe roctanghlum sub hypotenusa et perpeqd:culau A ac-
qualc rectangulo sub cathetis,’

PROPOSITIQ XLII

Obs, Problema conversum, quod Peletarius habet: dato
. panallelogrammo aequale tmmgulum copstituere in angulq
dato, nihil difficyltatis habet, -

PRORPQSITIO XLIIL

Obs, In quovis paiallelognmmo per punctum quod-
cunquc digmerri duci possunt (I. 31.) duap rectae, quarum
una uni, adeoque etiam (I. 30.) alteri duorum latgrqm oppo-
sitorpm p,al_.allelogumnu, altera aptem reliquis duobus paral.
lelogiammi lateribus parallglg sit, quo facto novy duo paral-
Ielogramma existent, per quorum angulos oppositos diameter
transit, et alia duo, per quae illa non transit. Haec duo po-
steriore loco nominata Complementa dicuntur duorum illorum,
quae antea dixjmus. . ‘ '

Cor, 1, Patet, quatuor haec parallclogramma aequian-
gula esse cum primario parallelogrammo 4BI'S (I, 29.). Prae-
terea, prout in hoc duo latera adiacentia aequalia aut inae-
qualja fuerint, erunt etiam in iis, quae circa diametrum sunt,
paralleloaummm latera acquaha vel inaequalia, Nempe si sit
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" est parallelis, in quibus triangulum AEI' aeguale igi-
tur est ZEI'H parallelogrammum triangulo 4BI, et
habet I'EZ angulum aequalem dato 4.

Dato igitur triangulo 4BI" aequale parallelogram.
mum ‘constitutm;n est ZEIH in angulo I'EZ, qui est
aequalis angulo 4. Quod oportebat facere,

PROPOSITIO XLIL (Fig 82)

In omni parallelogrammeo complementa eorum, quae
circa diametrum sunt, parallelogrammomm inter se
sunt aequalia,

_ (4B . .
Ad D> = <(JI" erit etiam (I, 5. et I. 18.) A4 > = <&
I'44, adeoque, quum AKO——'AI'J, etiam JXO)""(%Z?
. ac proinde 40> =< ((ﬁi, (. 6 ot 1. 19). Eademque .

tione ostenditnr, fore jisdem casibus etiam KZ>=<KH.

Cor, 2. Nominatim itaque, si ABI'4 fuerit quadratum,
etiam ea, quae circa diametrum sunt, paréllelogramma AEK@,
KHI'Z quadrata erunt. '

Cor. 3. Complements eorum, quae circa diametrum sunt,
- parallelogrammorum semper quidem aequiangula sunt inter se
et cum parallelogrammo primario, duo autem latera unius ae-
qualia erunt duobus lateribus alterins tam tantum , si parale
lelogrammum primarium Ffuerit aequilaterum, vel etiam, si
punctum K, per quod ductae sunt duae rectae lateribus pa-
rallelogramml parallelae, sumtum Ffuerit in media diametro:
rehguu casibus latera unius complemenu non erunt sequalia
lateribus alterius.

Cor. 4 Quodsi fuerint duo- triangula rectanguls (Fig. -
B2 a.) Ad4r', ady, in quibus praeter angulos rectos 4, 2 ae-
quales etiam sint anguli I'44, yad adeoque (I. 33. Cor. 3.)
etiam anguli AI'f, ayd, erit, si latéra homologa nominemus
eodem sensu ac in I. 41. Cor. 4, rectarigulum, cuing n.aum
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;.Jams est car.hetus unius, alterum autem cathetus non homo-
Jogus alterius wianguli, aequale rectangulo, cuius unum latus
est reliquus cathetus prioris, alterum reliquus cathetus poste~
-riori¢ triangnli,, nempe rectang, 44X y8= rectangulo I'4Xad.
Ponatur enim ay super 4@ in AK, et angulus yed super an-
gulo I'dd, erit, ob aequalitatem horum angulorum ad in 44,
ijta, ut v, gr- punctum d iaceat in @, unde, ducta K@, erit
(1. 4) wiangulum A#8K=ady, et angulus 4QK rectua, adeo-
que (L 28) recta @K parallela rectae- I'4, Compleatur rectan~
gnlum ABrd, et producatur 6K, dum conveniat cum recta
" BI'in H, ducaturque per X recta EKZ parallela rectae A4,
eritque, ob AB==I'd (1. 3%.), rectangulum AOBH== rectan-
gulo 4BX A0==gIrX 40==4dI'Xad, et rectangulum JEZS~
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T Sit parallelogtam'mum ABT'A4, diameter autem
ipsius AI', et circa AT parallelogramma quidem sirit
EOG, ZH, quae vero dicuntur complementa, BK,
KA; dico aequale esse complementum BK comple-
mento KA.

Quoniam enim parallelogrammum est ABI, dia-,
meter autem ipsius AI', aequale est triangulum 4/BT
triangulo AT'4 (Prop. 34.). Riursus quoniam paral.
lelogrammum est EKXOA, diameter autem ipsius est '
AK, aequale est triangulum AEK triangulo 40K
(Prop. 34.). Ex eadem ratiope et triangulum KZ[I'
triangulo KHI' est aequale (Prop. 34.). Quoniam
igitur ttiangulum quidem AEK triangulo 40K est
aequale; KZI vero triangulo KHTI, triangulum AEK
cum triangulo KHT est aequale triangulo 4OK cum
triangulo KZI" (Ax. 2.); est autem et totum trian-
gulum ABI toti AAT aequale. Reliquum igitur B
complementum rcligto K4 complemento est aequale
(Ax, 3.)» Onmnis igitur parallelogrammi etc.

rectangulo AAX IZ=A4AXOK=A4Xyd. At ex I. 45. est
rectang, BEKH=—KGZA, hinc, addito communi 4EXO, erit .
AOBJI== rectangulo A4EZ4, i. c. 41‘)(a3=44)(/3 Propos-
sitio haec, de qua eadem observanda sunt, quac de I. 41
Cor. 4. cum quo arcte cohaeret, hac ratione demonstiata fuit
a Gruson. 1. c. §. 9. '

Cor. 5. Quodsi in Cor. praecedente cathetus unius mis
anguli v. c. 44 aequalis fuerit catheto non homologo alte:
rius yd, erit 4y W ab=ydd=.444. Nominatim itaque, si (Fig.
8. b.) in triangulo MBI ad I' rectangulo ex I' demittatur ad
AB perpendicularis I'4, erit rectangulum segmentorum 4.1,
B4 aequale quadrato ex I'4. Nempe, quum sit miangnlum
4BI aequiangulum wiangulo I'BA, ut vidimyus in . 41, Cut,
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IHNPOTAZIZ ud.
Ilupd vy dodcioay svdelav, 1d Jodévue Toryuve
~ivoy mepardyAdyocupuey nagefodsiy, & ©7 dodéioy
yovie sbdvypdpup.

" Lorw 9;‘ piv dodeion evdela o AB, 10 0 Jodty
roiyovov vo I', 1 d¢ dodeioe yuvie wﬂ'vygamwg 1;
4 det oy mz(m Ty Sodtisay evdeiay vy AB, T
dodéve Tplywve 7 I ioov maguidyivypapproy swo-
gaﬁalew , & i'm; vy 4 ywma.

Svvsovare ta I’ fg:;/wmp ooy ﬂaga).lﬂ).oyga;mov
v BEZH, & ywwu v} vno EBH, 1 éo'tw oy 1y
A xul xeicdw wgzs 1 w&emg eiver vy BE 3
BA, #at dujyde 4 ZH inl v O, xal de to6 A
onovéne oy BH, EZ moapeldniog fydw 5 AB, xit
Ielevydo f OB.  Kob imet elg megeArjlove vd¢
A®, EZ edcio tvinsoey ) OZ, oi vno ABGZ,
BZE dpw yoviar Svoly opdai¢ slow oot of dpe vmo
BOH, HZE &8to cpduv 2hdovovic elov ol 8% amo’
ZAaootvay § Vo opddy els dnegoy dxSeuldopevar

b., erit nominatim angulus A== angulo Brd, adeoque, quuni. .
in tviangulis Ay I'AB sint practerea etiam anguli ad 4
. vecti (hyp:), erunt etiam hsec triangula aequiangula (I 32..
Cor. 3.) adeoque ex Cor. 4. 44X AB=I'44. Cf. Gruson.
Lo 16,
Cor. 6 Alia ratione #i comparentur triaigula rectanguln
aequiangula 4AT, I'AB, erit tectangilum A I'A=BI'X AA.
Cor: 7. Proclo, cuius commentarius ad hanc propositi=
ouem ab initic mancus est, observarte, etiafn, si non ex uno,
sed o duobiis punectis diametri ducantur rectae lateribus pa-
rallelogrammi parallelae (Fig. 83. 84.) spatia, quae ex utraque
parte diametri supersunt, demiis istis citca diametium parals
lefogrammis (sive illa se sovicem non condhgant, sive partent
I
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PROPOSITIO XLIV. (Fig 85)
Ad datam rectam; dato triangulo aequale parallelo-
‘grammum applicare in dato angulo rectilineo,

Sit quidem data recta 4B, datum vero triangulum
I', et dams angulus rectilineus A; oportet igitur ad
datam rectam AB, dato triangulo I' aequale paralles
logramimum applicare in angulo 2equali ipsi 4.

Constituatur patallelogrammum BEZH aequale tri-
angulo I', in angulo EBH qui est aequalis, angulo
4 (Prop. 42.); et ponatur in directuth BE rectae B A,
et producatur ZH ad ©, et per A alterutri ipsarum
BH, EZ parillela ducatur 4@ (Prop. 31.), et iun.
gatut @B. Et quontam in parallelas 4G, EZ recta
incidit ©Z, anguli 4GZ, OZE duobus recis sunt
aequales (Prop. 29.); ergo BOH, HZE duobus rectis
minorés sunt; rectae autem a minoribus quam duobus
- rectis in infinitum productae voncurrunt (Post. 5, vel

alignam coinmunem habeant) intet e aéqualia erunt, guod
vodem modo demonstratur,: Addi poterat idem verum fore,
_#i vel plura duobus parallelogramma cirea diamétram consti-
tuabtur. ‘Conversum quoque huius theorematis, quod Peleta-
rius habet, facile probari potest. Nempe, si parallelograin-
mum divisum fuerit in quatuor parallelogramma, ita, nt ex
illis duo adversa “aequalia sint, comsistent Yeliqua duo circn
diametrany, , ‘
PROPOSITIO XLIV.'

Obs. 1. Proclus monet, hanc parallelogrammi dato tri-
‘angulo aequalis ad datam rectam applicationem (mapafolsyjy)
prima quasi ‘stamina ‘contineve doctrinae de Parabola, Hypers

-
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ovpmintovety ¢i OB, ZE dpo &faliopuevae ovp—
negovvrar. Exfefljoducay xei cvuninritucey wetd
10 K, xat dud vot K oyusiov omotrépg viv EA, ZO
- naoalln).og yyde q KA, xat énﬁeﬂ)ro&woav ai O,
HB ini ¢ A, M my,uel'a.

Hagu).).ﬂo/ga/wov dow 2otl 70 GAKZ s Jtape-
100¢ 0% avTod fr; OK, mepl 0 vy OK segadiydo-
yapupo ptv v AH, ME, vo 8 }.syo,uwu g~
niyoupcta vé AB, BZ: icov doa iovi v0 AB v
BZ. 'AMd x0i 1) 20 BZ w4 I' voiyuve doviy icov
" wat v0 AB doa w5 I' lovly ioov. Kal émsli m')] doTiv
s vno HBE ywvia m; vné ABM, ¢lki ) vno HBE
vj 4 &ty oy wal 5 vno ABM doe vi 4 yovia
Saziy fon

Tlegd 'rml Jo&etoow doe evdeiay ToY AB 6
Sodévre -tgzyqu; 1w T ioov naga).%nloyga,uyo'v mxga-'
BéBigzer ©6 AB, & yuvig vij vnd ABM, 7 éovew
ioy vij 4. “Omep §de: woLrjo0L:

: IIPOTAZLS pi
% dodévee 0 Hvpodppe, ooy magaddyrdyooupos
ovowjoucdor , &v o dodsioy yuvig evduyocpwe.

1) Ka! legunt Bdd, Basil. et Ox.; omittit Paris, cum Cod. 4.

bola et Ellipsi, et esse antiquum Pythagoracorum Musde ins
‘ventum. ,

Obs. 2. Caeternm ‘alia ratione problema ita adhuc cona
sttui potests Facto, ut ante (Fig, 96.), palallelogrammo BEZH
aequali triangulo I’ in angulo EBH=/4, ponatur BE i in di-
tectum tectae BA. Ducatur deinde recta. 4H, cui per E pa:
rallela ducatur EM, quae cum producta HB conveniet in M
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Ax. 11.); 6B, ZE igitur productae concurrent. Pro-
ducantur et!conm_zrrant in K, et per K punctum al-
terutri ipsartim EA, ZO parallela ducatur K A (Prop.
'3L), et producantur &4, HB ad- 4, M puncta.

Parallelogramnmm igitur est 64KZ, diameter
autem ipsius @K, et circa BK parallelogramma qui.
dem AH, ME; quae vero dicuntur complementa _{B,
BZ ; aequale igitur est B ipsi BZ (Prop. 43.); sed
et BZ triangulo I est aequale; et AR igitur triangulo
I est aequale. Et quoniam aequalis est angulus ZBE
angulo ABM, sed HBE angulo A4 est aequahs ; et
ABM 1g1tur angulo A4 est aequalis,

Ad !datam igitur rectsam AB, dato mangulo
aequale parallelogrammum applicatum est 4B, in an-
galo ABM, qui est aequalis angulo 4. Quod oportebat

facere. l‘f,/
. PROPOSITIO XLV. (Fig 87)

Dato - rectilineo, aequale parallelogrammum con-
stituere, ia dato angulo rectilineo.

I 29. Cor. 3.), et per M ducatur yecta M2 parallela réctae
4B, pariterque per 4 vecta Ad parallela rectao BM, cum
qua, M.A conveniet in puncte aliquo 4 (I 29, Con 5.) erit~
‘que parallelogrammum 4BAM—BEZH. Ducantur enim vectae
EH, AM, evitque ob parellelas 4H, EM, wiangulum AEH -
=A4MH (I. 31.) adeoque, demtv. communi JBH, erit HBE
=ABM (I.Ax.5.). At HBE est pars dimidia parallelogrammi .
BEZH (1.3%.), pariterque ARM pars dimidia pavallelogrammi
4ABAM, Itaque ABAM=BEZH (1. Ax, b6.). Similis erit con-
structio, si recta BE in ipsa BA ponatur. L
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"Eorw v0 piy dodiv w&vyga,uuov w0 ABIA, 7
O doeioa yovie sv3Uppappos 4 E- dei dgve ABI'A
evdupoapuw ooy napa}.h]léygamwv overrousdut,
v 1) doFeloy yw'wa 'm] E.

'Enslevydo ydo 77 AB, xat ovwsorero v ABA
‘eorywre (Goy nopediydoyoappoy w6 Z0O, v v vno
GKZ puvie, 3 ioy dovt v B xal mogefefliodw

segd 1y OH evdeiov vg ABT 'tgtyw'vw icoy nagak—
Iniopeupipov vo HM, &y fm; vne HOM ywvig, 7
sowty {on vy E.

Kul énel 4 E yovia Exuvéoe viv vne OKZ, HOM
Zoviv ioy nol 9 vno OKZ doe vij vme . HOM igriv
ioy. Kowy mgogxsichn 1 vmo KOH' ol doe vao
ZKO, KOH waic vno KOH, HOM isac sioiv.
AN i vne ZKO, KOH dvaiv opdaig ioat sioive
xul ai vno KOH, HOM dpa dvcly opdeis icoe
cioiv.  Ilgog Oy wve evdele v HO, xal t6 meog
wvry onpele 76 O, dvo evdsia ai OK, OM, ui
nk ve avve péoy xelpevas, g épelrc yowlag
duoly vodaig foac mototonr én evdelag dpe oty 9
KO v; OM. Kol énel eic maguddyrove vde KM,
ZH 9 évéineoev 7 OH, of dvadddt yuvior i
- vmo MOH, OHZ ioar alijheasc siolv. Koy moog-

Obs. 3. Simile est' Peletarii problema conversum: ad
datam. rectam dato parallelogrammo constituere aeqtale. trian-
gulum in angulo dato.

_PROPOSITIO XLV.

" Obs. Ture monet Rob, Simson., rectarum KM, Z4
parallelismum ex' ipsa constructione immediate consequi,
postquam ostensum Ffuerit, ZH, H.A pariter ac KO, 6M in
ditectum csse, nec opus esse, eum inde deducere, quod Xz,



LIBER PRIMUS. 168

Sit quidem datum rectilinenm /BI'4, ditus vere
angulus rectilinens F'; oportet igitur rectilineo ARI" A
aequale parallélogrammum constituere, in dato angulo E.

Iungatur enim 4B, et coustitnatur triahgulo ABA
aequale paraliclogrammum Z© (Prop. 42.), in angulo
‘©KZ, qui aequalis est angulo E; et applicetur ad
OH rectam pmallelogrammum HM aequale mangulo
ABI , in angulo HOM, qm est aequahs angulo E
(Prop. 44.).

Et quoniam 'E angulus utrique ipsorum GKZ,
HOM est aequalis; et OKZ igitur angulo HOM est
aequalis (Ax. 1.). Communis addatur KOH; ergo
ZKO, KOH, ipsis KOH, HOM aequales sunt (Ax.
2). Sed ZKO, KOH duobus rectis aequales sunt
(Prop. 29.); let KOH, HOM: igitar duobus rectis-
aequales sunt (Ax. 1). Ad aliquam igitur rectam
HO, et ad punctum in ea @, duae rectae OK, OM,
non ad easdem partes positae, angulos deinceps duo-
bus rectis aequales faciunt; in directum "igitur , est
KO rectae @M (Prop. 14.). Et quonim in parallelas
KM, ZH recta incidit ©H, anguli 'alterni MGOH,
OHZ aequales inter se supt (Prop. 29.). Commu-

MA sint sequales et parallelae i. e. ex I. 33. Caeterum Pflei-
derer. iure pariter. monet, applicationem huius problematis ad
VI. 25, exigere, ut parallelogrammnm non solum datum an-
gulum habeat, sed etiam ad datam rectam applice’ur,’ paviter
ac in I. 4%, iussum fuerat. ~Nova antem Mac conditione ad-
dita problema simili reductione abyolvetur ac L. i ut Com-
mandinus et Rob, Simson. observant in Cor. ad hanc propo-
sitionem. Aliter figuram rectilineam quamcunque. v.c. ABI'4E
(Fig. 88.) primum quidem in triangulum ipsi acquale, deinde
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xclodw o vno OHA oi doe vmwo MOH, OHA vale
ond OHZ, OH A oot eloiv. AN’ «l o MOH,OH A
dvoly opdcig icar elol xat ol vno OHZ, OHA doe
duoly dpdaig ioar sigiv: in evdelag doo dovly y ZH
vij HA. Kol ¢nei 7 KZ v OH ioy 1e xai woapdh-
AyAds dovew, dide xal § OH vy MA xei 4 KZ doo
v MA ioy ve xai wepdddydos dove xal émifsvysi-
ovaw avrag evdsiae af KM, ZA, wat i KM, ZA
{oae ve xol magaldnhol sicr wapardnloyoepupoy deo
vt vo KZAM. Kol énel igoy ovi 10 uiv ABA
voiyavoy 16 ZO magardyroyocpupn, vo 8 ABI v@
HM- olov dga w0 ABId evdvpgoppoy ode v
KZ AM nogeddyhopocppue iotiv oow.

T doe Sodévre evdvyoduuw vi ABIA icoy
nagal).o;).éygayyw ovvictater vo KZAM, év yww’a
v} vmo ZKM, 3 donww ioy vy dodeioy fn].E “Osvep
&lee mowsjoat.

HIPOTASIS ud.

* 7o 5jc Bodsions evdelag TeTpoywvoy dvaypaPel.
"Eovw 9 Sodeion evdela o AB- dei dy dmo zijc

AB svdsiag Tevgdyuvoy dveypdyar.
hoc triangnlum ope I. 44. in pai‘allelogrammum, quod datum
angulum ac datum Jatus habeat, convertere docent in hunc
fere modum. Ducantur ex aliquo angulo fgurae B diago-
nales B4, BE etg ' Ducta deinde recta I'Z parallela rectae
Bd producatur, donec (I. 29. Cor. 3.) cum producta Ed con-
veniat in Z, eritque, ductz BZ, triangulum BI'4=BZd (I,
- 37), adeoque figura BAI4E iam transformata est in aliam ipsi
aequalem BAIZ, cuius laterum namerus unitate minor est
numero laterum, quae figura primaria habebat, Pariter deinde
- nova hac fgura transformata in aliam, quae lateram numerum
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nis addatar OHA; ergo MOH, GHA angulis GHZ,
OH A aequales sunt (Ax. 2.). Sed MOH, G®H.1 duo-
bus rectis aequales sunt (Prop. 29.); et OHZ, OHA
igitur duobus rectis aegnales sunt (Ax.1.); in directum .
igitur est ZH rectae H.1 (Prop.14.). Et quoniam KZ
rectae OH aequalis et parallela est, sed OH rectae
MA; et KZ igitur rectae M1 aequalis et parallela
est (Ax. 1. et Prop. 30.); et iungunt ipsas rectae KM,
Z A, itaque et KM, Z.A aequales et parallelae sunt
(Prop. 33.); parallelogrammum igitur est KZ4M. Et
quoniam aequale est quidem 4B/ triangulum paralle-
logrammo Z@; ABI' vero parallelogrammo HM;
totum igitur ABI'A rectilineum toti KZAM paralle-
logrammo est aequale.
- Ergo dato rectilineo ABTA aequale parallelogram-
- mum constitutum est KZ M in angulo ZKM, qui
est _aequalis dato E. Quod oportebat facere,

PROPOSITIO XLVL (Fig 89)

Ex data recta quadratum describere. o

Sit data recta 4B; oportet igitur ex AB recta
qmdratum describere,

denuo unitate minorem habe;t, et re ulterius continuata, per-
venietur tandem ad tiangulum datae figurae  aequale. Ity in
_ nosura figura ducta Z8@ parallela rectae BE conveniet (I. 29.
Cor. 3,) cum producta 4B in puncto aliquo 8, eritque, ducta
OE, triangulom BEQ=BEZ (1. 31.) adeoque figura 4BEZ—
mangulo ABE, unde res deducta est ad I. 44, Haec paucis’
tantum attingere visum est, Qui plura cupit, adeat Kliigel.
{Mathem. Wﬁnerb.‘ sub voce: Figuren und ihre Verwandl,
Th. IL. p. 214. sqq.) et eos, qui ab eo citantur, auctores,
Caeternm haec figurarum transformatio in parallelogramma et

. .-
N . . . ~
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"Hydo v AB eviely, umo voi npog avry oy—

pelov w00 A, ngog opdds 1 A" nai xeiodw v AB
iog § Ad xet de ptv vov 4 oqueiov v AB ma~
© edAdyhos Fyde o AE- &id 0t voi B oyusiov v AA
negidirlog fydw 1 BE.

ITegaddyhidypappoy doo éoti vo AAEB: ioy dow
toviv ¥ wiv AB vj AE, 1§ 0 Ad v BE. 'AlAd
xat ) o AB 15 Ad iovly oy oi vécouges doa ai
BA, Ad, AE, EB ioa: ¢iAideg eloive ioonhsvgov
o fori w0 AJEB nepuilgiopgopporv.  Aéyo Ot
ons nal dpdopuvion. 'Enel pdp el mppadlajlove Tdg

" AB, AE m)ﬁelid ivénsaey o A ei doo vmo BA,
AAE yoviar dvoiy ogdeic ivar eloiv. 'Opdy 0t g
vmo BAA o9y dpa xai 1 vno AAE. Ty 8% mo-

pcddyloyodpny quolay i amevuvriov ndsvoul Te
. B 0 > ' » v '
nal yoviue ivee Ayl eloiv 0997 cou xal éxatéga .

sav dnevaviov vav vno ABE, BEA yoviiv+ dp-
Soyuvior doa dovi vo AAEB. 'Edsiydy 0 xei ioo-
whsvgow verpdywvoy ega dotl, xel 0w amo vi¢ AB
s0dciag dvaysypappévor. “Oneg &et moijoar.

1) Vocem xai habent edit. Basil. et Oxon., omittit Paris.
cum Cod. a,

nommanm in rectangula potissimum dimetiendis fguris in-
sclvxt Quum enim ad dimetiendas figuras quadrata adhibere
soleant, haec autem rectaugulis tantum applicari possint, non
autem fignris, qnarum anguli sunt obliqui, patet, ita demum
eandem quadratorum mensuram dimetiendac figurae cuicungue
adkiberi posse. Eodem etiam pertinet, quod Peletavius et
Clavius habens, problema: datis duabus figuris rectilineis in-
asqualibus, excessum maioris super minorem -exhibere, quod
infra v. o, VI, 28. ut notum supponitur.

’
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Ducatur rectae 4B, a puncto in ea A, recta AT
ad rectos anglosu (Prop. 11.) et ponatur rectae 4B
aequalis 44 (Prop. 3.); et per punctum quidem A
rectae 4B parallela ducatur 4E (Prop. 31.); per pun-
<tum vero B ipsi 44 parallela ducatur BE (Prop. 31.).

Parallelogrammum igitur est 4JEB; aequalis igi-
tur est AB quidem rectag 4E, A4 vero rectae BE
(Prop. 44.). Sed et AB rectae A4 est aequalis; qua-
tuor igitar BA, A4, AE, EB aequales inter se
sunt; aequilaterum igitur est 4 4E B parallelogrammum,
Dico etiam esse rectagngulum. Quoniam enim in pa-
rallelas 4B, AE recta incidit 44; ergo anguli BA4,
AAE Quobus rectis aequales sunt (Prop.29.). Rectus
autem est BAA; rectus igitur et AAE. Parallelo-
grammomm-autem spatiornm opposita latera et anguli
aequalia inter se sunt (Prop. 44.); rectus igitur et
uterque oppositorum ABE, BE/ angulorum; rectan-
gulum igitur est AAEB. Ostensum autem est et
aeqmlaterum, quadratum igitur est (Def. 30.), et est.
ex AB recta descriptum. Quod oportebat facere. -

PROPOSITIO XLVL
, Cor. Facile demonstari potest, quod Proclus observar,
si latera duorum quadratorum sint aequalia, ipsa etiam qua-
drata esse aequalia, et contra, si quadrata sint aequalia, latera
etiam eorum esse aequalia (I. 34 Cor. 21. 22.). "Atque id
ipsum sumitur in demonstratione I. 48. Contra, si duorum
later'xm alteram altero maius est, erit etiam quadratum prioris
maius quadrato posterioris et vice versa.

Obs. Austin. monet, si rectangulum definiatur esse pa-
rallelogrammum , cuius omnes anguli recti sint, et quadratum
esse rectangulum , cuius omnia latera sint aequalia, proposi-
tione 46.1. non admodum opus esse post L, 42. I. 44, et 45. Er
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HPOTAZIZ pl.

"Ev woig opdoywviotg tptywvorg, 0 amo vis TV
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potuisse eam abesse, nemo negaverit; ob multiplicem tamen
usum sine dubio adiecta fuit,

PROPOSITIO XLVIL

Obs. Hoc quoque theorema Pythagorae esse dicunt, qui

#0 invento s.lemne boum acrificium_fecerit (fovOnredy AUyovos
Proclus air), un'do\Pythagoricum vulgo nominatur. Quae circa
hanc vem de Pythagora narrant, diligenter collegit Scherz.
(Dissert, de Theor. Pythagor. Argent. 1743.) et ex eo Miiller.
(System. Zusammonstell. . er wichtigern bisher bekannten Be-
weise des Pythagor. Lehrsatzes mit einer ausfithrlichen Theo-
rie der Zahlendreiecke. Niirnb, 1819,) - et huc fere redeynt.
Platarchus in Dialog.: ore 0082 Lijv forav 50iws xat’” Emixovpoy,
Sect. IL. p. 100, T. XI1V. Edit. Hutt. ita habet:
Kot HyOayspes im 15 Owypdupoare fovv ¥Svoev, s pyow
> Anoliodvros (\Vyttenbach. suspicatur : *Amodds dwgos)

‘Hvixe Iu@aydons o mepmdels sboero ypduua

Ksivo, 89" ¢ launoyy fyevo Bovdvoiyy,

~
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PROPOSITIO XLVIL (Fig. 90.)

In rectangulis triangulis, quadratum ex latere rectum
angulum subtendente aequale est quadratis ex lateribus
rectum angulum continentibus,

"Sit triangulum rectangulum ABTI', rectum habens
angulum BATI'; dico quadratum ex BI' aequale esse
quadratis ex BA, AI'. .~

Describatur enim ex BI' quidem quadratum BAET;
ex BA, AT vero quadrata. HB, OI' (Prop. 46.); et
per A4 alterutri ipsarum BA, I'E parallela ducatar
AA (Prop. 31.); et iungantur 44, ZI.

Et quoniam rectus est uterque angulorum BAT,
BAH (Def. 30.), ad aliquam igitur rectam BA, et
ad punctum in ea 4, duae rectae AT , AH, non ad

aire megi THC vmorswovens, us looy dvarws — Dicunt nempe
Geometrae: 7 ypoupy Stvavae 76 gwplov, ut exprimant qna-
dratum lineae acquale essespatio — zais wegesyovonss Toy cedsy,
sirs mpbflnpa wegl Tov yweiov iy magefodis. Hic itaque Plu-
tarchus dubius est, an ob hanc propositionem I, 47, an ob
aliam aliquam, quee, ut nonnulli locum hunc explicant, al
theoriam parabolae pertinet, rectius autem secundum alios pro
1. 44. sumenda fuerit, sacrificium lecervit Pythagoras. Alio
loco ovumocaxuy meoBinudrwy libr. VIII. cap. IV. p; 319.
T. XI. Edit. Hutt, Plutarchus ait: “Eoz: yde év vois yswus~
rowwrdrors Sswpruace, ueldov 82 mooflijuacs, 0, Susiv &iday
dodtvrwy &ldo Toirov magafdlhew , to v ivov, vo 0i dpowey” iy
& xal gaow fEvgsdivey Svoas voy Ivdaydpav: mokv yde duélse
yhagvooregoy Tovto el povouitegov Tov Fswerjuutos, o
Smorsivovoay dnédube Tais mepl Ty dpByy ivov Svvauivyy. Hi
itaque propositionem VI, 25. eam fuisse perhibet , ob quam*®

_inventam sacra fecerit Pythagoras s quae omnia confirmare vi-

dentur, haud satis cerjam esse famam , ob quodn&m inventum
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inl va aved pion nclpsves, vag dpetrc yoviag dvoly
opdaly ivus motovaty in' evdsiag doo doTiv 1 I'A:
v AH. 4w o avrd Oy wnol y BA v AO Zoziv
én svdsiag. Kui émel ioy otiv 4 vmo ABT yovies
v vmo ZBA, ooy ydo éxavépe, %ovy mpogxsictw
7 vno ABI" GAy doa 7 vmwo ABA 6Ay vijvmo ZBI"
dowgv ioy. Kol énel ioy dotlv 1f ptv 4B < BF; 9
. 0% ZB vjj BA dvo & ') ai 4B, BA dvei veis I'B,

‘1) Verba: uad imal ion fovly 3 piv 4B T Br, 8¢ ZRB
17 BA, omittunt edit, Bas. et Oxon. et habent tantum: wa}
emel to af 4B, BdA etc. Editio autem Paris, ea ex Cod. a.
recte addere vxdeuu.

. illad Pythagorae sacrificium factum sic, nisi forte illud ob
plura inventa plus semel vepetitum esse, dicere velis. Dio-
genes Laertius in vita Pythagorae VIIL segm. 12. ita habet:
Dol 02’ Amollodmeos, ¢ Aoyiorimis ixardufny Fvom evroy £b-
eovta, 014 TOU TELyUIvOY 7 tmoreivovda wAtvgd ioy Sivaras Tais
wEssgovGaLs , KoLl Loty émiypuppe obrws Egov' ‘
‘Hyina Hr&ayoeys €0 mepmdeds ebpero ypdupa
Ky’ i’ g xhewny fyaye fovdveiiy.

Eadem fure refert Athenaeus Deipnosoph. L. X. p. 165, Ed,
Ald. 1514, vel p. 418. Ed. Dalechamp. Lugd. 1712. In vita
awtemn Thaletis 1. I. Diogences Laert. ait: ITapd ve Aiyvrriow
yewperesiv padovre (Thaletem sc.) grot Haupily, wedrov xa-
raypdyar iml juunvaliov €6 Telyowov Jpdoywviov, xa) vows
Poiv: of 8i IMvdaydger gaciv, &w forw *Amoddédwgos & Aoye-
ormés. Diogenes igitnr Laertius priore loco Prop. I 47, ad
Pythogoram inventorem perspicue refert, ita tamen, ut etiam
ipse Apollodori auctoritate potissimum niti videatar, cuius
Epigramma tamen de sacrificio quidem Pytlmgorae refert, at
qua occasione id factum sit, haud satis clave exponit. Por-
pbyrius seu Malchus in vita Pythagorae c. 36. vefert: "Efov-
#cn0e M more oraitivov, s gaoe, fobv, of dxpsfiorcgoe,
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easdem partes positae, angulos deinceps duebus rectis
aequales faciunt; in directum igitur est 4 rectae
AH (Prop. 14.). Ex eadem ratione et B_4rectae 40
est indirectum. Et quoniam ae.ualis est /B[ angulus
angulo ZB.A (Ax. 1.), rectus enim uterque, commu-
nis addawr ABI'; totus igitur J584 toti ZBI est
aequalis (Ax. 2.). Et quoniam aequalis est quidem
AB rectae BI'y ZB vero rectae BA; duae utique

gEesvpuv Tov dpBoywviov Tiv fmorelvoveay loov Svveulvyy Tuis
mepusyovoas. Hic itaque, quamvis de sacrificii genere subdu-
bitare videatur, inventum tamen I. 47, clare ad Pythagoram
refert. Caeterum hi testes omnes recentiores sunt, ne: ad
certam aliquam veteram auctoritatem lectorem remittunt. Haud
certiora sunt, quae Romani scriptores habent. Apad Cicero-
ronem de Natura Deoram . IIL c. 36. legitur: ,,Pythagoras,
cum in Geometria quiddam novi invenisset, Musis bovem
_immolasse dicitur, sed id quidem non credo, quoniuh iile ne
Apollini quidem Delio hostiam immolare voluit, ne aram san-
guine adspergeret.* Vitravius Architect. 1. IX. c. II. inventum
Pythagoricum plenius quam reliqui describit his verbis: ,,[tem
Pythagora‘s norinam sine artificis fabricationibus inventam ostendit,
et quam magno labore fabri normam facientes vix ad verum
perducere possunt. Id rationibus et methodis emendatum ex
eius praeceptis explicatur, Namgque si sumantur regulae tres,
e quibus una sit pedes tres, altera quatuor, tertia pedes quinque
haeque regulac inter se compositae tangant alia aliam suis ca-
cuminibus exwemis, schema habentes wrigoni, deformabunt
normam emendatam. Ad eas autem regularum singularum
longitudiues si singula quadrata paribus lateribus describantur,
quod erit: pedum trium latus, aveae habebit pedes novem,
quod erit quatuor, sexdecim; quod quingue, erit viginti quin-
que. - Ita quantum avese pelwn namerum duo quadrata ex
tribus pedibus longitudinis laterum et quatuor efficiunt, aeque
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BZ iom sloiv, éxaviga éxavépa, sal ywvia 7 vmo
4BA ywvig s1j vno ZBI ion fdows doe if A4 Sdose
i ZI ey, sci w6 ABA vgiynvoy v ZBI vpsynve
dosly looy. Koi éovi w00 piv ABA voepuvov disthd~
gy %o BA napalhﬂ.oygay,uov, ﬂaow Te yop TV
avTyY Iyomu vy BA xai év saig evvaig sior wopal—
Mjhoeg waic BA, AA* vov 8¢ ZBI sotyuvov SemAda—
ooy va BH wsvoayovey, fdow ve ydo mddew viv
avvyy dyovor. vy ZB xai v velg evveis sioe moged-
AMjhowc woigc ZB, HIM wd & vav icwv Simddoin ioa
allqhorg Eoviv: ioov doa lovi xel v0 B.A mepaiinii
rooppoy v HB vergayury. ‘Opoing 8, émlevyvu~
pévav oy AE, BK, d:ydnosvar xet v0o I'Ad na-
eadiyAdyoupepor ooy vG OI vevgeywvw: GAov Goe vo
BAET wsvgcywvov dvoi voic HB, O vevpayuvorg
ioov Zeviv. Koi éove vo utv BAET vevodyovov cno
vii¢ BT evayoapiv, va 8¢ HB, OI o vwiy BA,

tantiun namerum teddit unum ex quinquo descriptum. Id Py-
thagoras cum invenisset, non dubitans a Musis se in ea ine
ventione monitum, maximas gratias agens, hostias dicitur iis
immolavisse.**’ i
E quibus omnibus constare videtur, haud quidem testi-
moniis ad summam antiquitatem pertinentibus, at fama certe
satis constants ad Pythagoram invontum propositionis I, 47.
veferri, de sacrificio autem, quod fecisse ob id ipsum wel ob
‘aliud invenium Muus dicitur, utrum hecatombe , an minor
fuerit victimarum ' mumerus, quin’ etiam an omnino fuerit sa-
crificium oruentum, quod Pythagoracorum disciplina respuero
nonnullis visa est, an itaque forte bovem saltem e farina con-
- fectum immolaverit, quod alias etiam a Pythagoraeis factum
. legimus, nihil certi habere veteres, Caeterum, quod veteres
thearema Pythagorioum, id media aetate magistrum - mathe.
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AB,-BA duabus I'B, BZ aequales sunt, utraque

utrique, et angulus /B4 angulo ZBI aequalis;’ basis -

igitar (Prop. 4.) A4 basi ZI" aequalis, et triangulum
ABA triangulo ZBT est aequale.. Et est quidem
ipsius trianguli 4B duplum B.A parallelogranioum
{Prop. 41.), basin enim eandem habent' B4 et in eis-
dem sunt. paralllis B4, A.A; ipsius vero trianguli
Z BT duplum quadratam BH (Prop. 41.), et enim rursus
_basin eandem habent et in eisdem sunt parallelis ZB,
HT'; aequalium autem dupla aequalia inter se sunt
(Ax. 6.);. aequale igitur est et parallelogrammum B A
quadrato HB. Similiter autem’ iunctis 47, BK
ostendetur et parallelogrammum I' A aequale quadrato

OI. Totum' igitur BAEI' quadratum duobus HB, -
OI' quadratis aequale est, et est quidem BAET qua. -

" dratum ex BI' descriptum, quadrata vero HB, OI'

ex BA, AI'; ergo quadratum ex BI latere aequale

seos vocare solebant, De variis eius demoustrationibus vide
Excursum II. ‘et supra I. 41, Cor, 6.

Cor.4. Quadratum super diametro alicuius quadrati du-
plum est huins quadrati. ’

Ccr. 2. In quovis wmiangalo rectangulo quadratum unius
catheti aequale est excessui, quo quadratum hypotenusse su-
peras quadlatum alterius catheti.

-

’

Y
Cor. 3. 8i e vertice trianguli rectanguli in hypotenusam

* demittatr perpendiculum, quadrata segmentorum hypotenusae
. eandem habebunt differentiam , quam quadrata cathetoram.

Cor. 4. Si e puncto quocungue I rectae 4B (lig.91.92,)

' engatur ad eam perpendicularis I'd, ct e punctis huius rectae

quibuscunque B, Z ducantur ad 4B rectae Ed, ..’, pariter

que ZA, ZB etc. Quadrata eaxrum, quae ex unc puncto E

ductae sunt, eandem inEer se differentiam habebunt, ac qua-
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) ' .
A 10 dga and vis BI mlevoic vevgeyovoy icov

o1t 10ig @no vav BA, A smdevgiv vergaywvoes.
"Ev doa woig opdoywviowg xui 1 ELig.

, IHTPOTAZIZE m.

'Edy Toiynvov w0 Gno uide Tv TASVQHY TETOO-
yuvoy iooy 3 Toig dno Tiv howwGy Tod Topuvov Svo
TAGVGEY TETQUYWYOIS' 1] TLEQLEYOMEYY puvie VO Tw3¥
Acuzav 10U Torywyou dUo shevewy opdy domew.

Totyuvov ydp vov ABI w0 eno wedg vic BT
whevods Terpaywyoy icoy e Toic mo tuv B.A,
Al whevoay tngaywvwg' }.eyw, ot 0pd1 éorey 9]
vno BAT yama.

"Hydw yag ano g0 A ogusiov vj AT w&em
wgog oo«?ag n Ad, rel xelgdw vj BA ioy g AJ
et duelevydw 5 AL

drata earum, quae e quo‘vis alic puncto rectae 4I ad 4 et B
duci possunt, i.e. erit EBY—EAy=—=ZDB4—2ZA44=IBa~I'4q-.
CE. Pappi Collect. Mathem. 1. VII. Prop. 120. Apollonii loca
plana 1" 1L Pxop 1. et Thom. Sxmpson Elem. of Geom. Book
II. Them IX.

Cor. 5. In wisngulo aequicraro 4BI' (Fig. 93. 9.) si

ex uuo aligno angulorum ad basin in latus oppositum demittatur

perpendiculum 44, erit summa quadratorum omnium trianguli .

laterum =I"4 94=24 4 9-}-3B4 4. Est enim BI'q=I'4194-B44, et
AN=AB="4 Aa4-B41. Ttaque BI'i~ADi+AB=T4+-
24 A434-3BA£9. _Est haec propositio Gregorii a 8t. Vincent.
I 23. 24. '

Cor, 6. 8i duo miangula rectangulé habeart summam.
qua_dfatorum cathetorum acqualem, aequales etiam'erunt hy-
poteausac, et vice versa.

Cor. 1. Facile etiam patet ratio describendi quadrati, quod
aequale sit summae duormm, trium, quatuor et peneraini n
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eét quadratis ex B4, AI lateribus; ergo in rectan-
gulis etc.

PROPOSITIO XLVIL (Fig 95,

Si quadratum ex uno laterum trianguli sequale est
quadratis ex reliquis duobus trianguli lateribus; ane
- gulus a reliquis duobus trianguli lateribus contentus
rectus est, ) .

, Sit enim quadratum ex uno latere BI'. trianguli
ABTI aequale quadratis ex lateribus B.A, AI; dico
angulum BAT rectum esse.

‘
-

Ducatur enim ab 4 puncto rectae AI' ad reétos :
A4 (Prop. 11.), et ponatur rectae BA aequalis Ad,
et iungatur AT

ahorum quadratorum , quorum latera data sunt, dum nempe
duo primum lstera data sub angulo recto iunguntur, ductaeque

’ hypotenusse ad terminum eius extremum tertium pariter sub
angulo recto iungitur, et nova hypotenusa ducitur, atque ita
pergitur, Qum adhuc data latera supersunt,

Cor. 8. Pariter, datis duabus lineis inaequalibps, patet
ratio inveniendi id, quo plus potest maior, quam minor, vel
ut aliter dicamus, datur ratie inveniendi qnadratum, qued ae-
quale sit differentiae duorum datorum quadrqtorum. Erigatur
nempe ad punctum extremum lineae datae minoris perpendicu-'
lum, et ex altero eiusdem minoris lineae termino degcribatur
circulus radio, qui aegualis sit lineae datae maiori, abscindet
ille e perpendiculo lineam, -cuius quadratum aequale est ex-
<cessui quadrati lineae maioris super quadratum lincac minovis,

PROPOSITIO XLVIIL ’

Obs. 1. Propositionis huius, quae conversa est pracce-
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Kot énel oy éoviy 7 4A v AB, looy doz) xal
v0 uno vijg A serpdyavoy v6 cgo vie AB revoa—
yuve. Kooy mpogxeicdw w6 dno vig AT vevoa-
yovov: wd dpa and vov 44, AT vevpaywve ice Eovd
vois ane vwv BA, AI' verpayavors. 'Aidé olg
ptv ano vy AA, AT icov dovi 70 ano vig AT,
0p9 yoip dovy 4 vno AAT yuvier voig 0% dmo woiw
BA, AT Yooy #ovi v0 dno vijc BI', vmonerrac yoee
w0 dpa ano zi¢ Al vevpdywvov isov ot} ©G dsio
vi¢ BI' verpayuve: dgres xal mhevgd o AI' v BT
€o'ml loy xoi énsi ioy loviv 9 Ad vy AB, xowvy 0%

7- AL, 8vo &) ai AA, AT Sve: taic BA, AT icae
euu, xai Beoe 5§ AT Piose i) BI ioy yuvie doa

<

7 vnd dAD' ywvig ¥ vno BAI ioy. 'Opds 0% 4

dentis, aliam demonstrationem habet Proclus, dum nempe
osteudit, si angulus BAI non foret rectus, ex eadem rectae
I’ parte, ex qua est B, constrai posse alind triangulum re-
-ctangnlum, cuius singula latera aequalia forent lateribus trian-
guli 4Br, quod vero fieri nequit ex I 7. Alium modum
hanc pippositionem demonstrandi vide infra II. 13. Obs, 5.
Obs. 2, Quum, ut ad I. 45. diximus, ad dimetiendas
.figuras quascunque, adeoque etiam ad dimetienda quadrata alia
quadrata mensurae loco adhibere soleant, V. ¢ quadratum,
cuius singula latera pedem louga sunt, et quod proptered pe-
dem quadratum appellant, invenietur, ut facile demonstrari
potest, area quadrati cuiuscunque, si expldretur, quoties latus
eius quadrati, quod pro mensura sumitur, contineatur in la-
tere quadrati propositi. Js enim numerus in se ipsum ductus
indicabit numerum gquadratorum pro mensura sumtorum, qui
in proposito quadrato conmtinetur. V. c. si latus quadrati ali-
“'caius sit septem pe&um, continebit illud septies septem, i, e.
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Et quoniam aequalis est 4.4 rectae AB, aequale
et etiam quadratum ex A4 quadrato ex -4B. Com-
muue addatur quadratum ex AT quadrata igitur ex
dA4y, AD aequalia sunt quadratis ex BA, AI'(Ax.2.),
Sed quadratis ex 44, AI' aequale est quadratum ex
AT (Prop. 41.), rectus enim est angnlus 4ATI'; qua-
dratis vero ex B, AI aequale est quadratum ex
BT, id enim snmitur; quadratum igitur ex A1I" ae=
quale est quadrato ex BI'; quare et latus AT lateri
BI' est aequale; et quoniam aequalis est A rectie
AB, communis autem AI', dude utique dA4, A
duabus By AT zequales sunt, et basis AI' basi BI’
est aequalis; angulus igitur (Prop. 8.) 44T angule

quadlaovmta novem pedes quadratos. Hinc etiam factum est,
ut nnmeri in se ipsos. ducti numeri’ quadrati vocarentur; Jam
veteres . et Pythavomcl maxime multi in eo fuelunt, ut nu-
meros tres integros eius indolis invenirent, ut summa guadra-
torum dutorum aequahs esset quadrato tertii numeri, Itanempe
ex nostra propositione latera trianguli, quorum hi nutneri lon-
gituditem metiuntur, efficient triangulum rectangulum, Ta-
les numeri sunt verbi causa 3. 4. 5. Est enim 3.3-44:4=5.5.
Generatim autem inveniendis numeris eius generis variae ex-
cogitatae sunt regulae, quarum aliquas. ita, ut hodie solenr,
expressas hic snbxungemus. Unam Proclus ad Pythagomm
refert, quae huc vedit. Shmatur pre uno catheto numerus
impar quicungue (2n-}1), pro altero catheto numerus, qui
prodit, si a prioris mimeri quadrato unitatem deinas, et, quod
veliquum est, bifariam dividas (___—~4n-+4n+1 1vosl 2n2-4-211),
et pro hypoten‘usa denique numerus, qui prodit, si numeri

M
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vne AAD opd7 doe xei 7 vne BAL. 'Euv dgo
Totywvov %ol ta .

.
f

primo sumti quadrato unitatem addas, et quod prodit bifa-

4n2=fednej-1~f-1 -
- +2 malua =2nl=}-2nf-1). Alia regula,

viam dividas

quam ad Platonem refert Proclus, a numero pari initium fa-

cit. Sumatur numeras par quicunque (2n) pro umo catheto

et pro altero quadratum dimidii eius numeri unitate mule '

ctatum (n2—1), pro hypotenusa autem quadratum dimidii nu-

meti unitate auctum (n2-f-1). Alia regula ita habet: Suman-
’ i
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BATL est aequahs. Rectus autem AAT; rectus igitur
et BAT. Si igitur trianguli etc.’ , ‘

tur duo numeri insequales quicunque fa,b) et sumatur pro
uno catheto differentia quadratorum eorum (b2—a2), pro al-
tero duplum eius, quod prodit ano in alterum ducto (2ab),
denique . pro hypotenusa summa- quadratorum numerorum isto-
rum (b2=a2). Aliam regulam generaliorem habet Euclides
in Lemm. 1, ante X. 30. Quae -omnia hic verbo md:cuu
sufficiat.  Conf: etiam Excurs, IL ad I 47.
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DEFIN L

Quum, ut ad T. 5. diximus, ad exprimendam ‘aream figu=
ravum  adhibere soleant quadrata, nominatim ad inveniendamx
aream parallelogrammorum rectangulorum (guae brevius rectans
gula nominsbimus): quaerendum evit, quoiies id quadratum ;
qued mensuvae loco sumitur, ipsum aut aliqua ejus pars in
basi rectanguli poni possit, i. e. quoties latus huius quadrati
iprum aut eius pas in bausi rectanguli contineatar, et deinde
guotics series eiusmodi quadratorum ipsa aut eius pars de-
terminata in rectangulo uma super alieram poni possit,
i e quoties idem latus quadrati ipsum aut eius pars
determinata in altitndine rectanguli contineatur, qui duo
mumeri in’'se ducti ostendet’ numerum einsmodi quadra-
terum aut partinm quadrati in rectangulo contentorum. Hinc
¢dam factum est, ut eadem, quam pro signo multiplicationis
idhi‘be'rc -solent, nota, nempe Y utantur etiam ad designan-



.

"EUCLIDIS | ~
ELEMENTORUM

LIBER SECUNDUS

DEFINITIONES.

1. Omne' parallelogrammum rectangulum contineri
dicitur sub duabus rectum angulum continentibus rectis,

2. In omni parallelogrammo unumquedque eorum,
»quae circa diametrum sunt, parallelogrammorum cum
duobus complementis gnomon vocetur.’

dur rectangulum, quod sub duabus rectis continetur, Ita
v. g rectangulum, quod sub iectis 4, B continetur, indica‘-
tur per 4B, ut iam ad I. Def. 30, diximus. Aliter etiam
parallelogramma litteris, quibus puncta exwema ‘diametri no-
dantur, desigriare solent. Praeterea monet Scarburnh , Geo-
metras dicere, rectam posse gliquam figuram, quam quadratum
rectae aequale sit ei fgurae (ut ad I 47. diximus) et pariter
duas rectas posse aliquam figuram 4 quum rectangulum sub
istis rectis aequale sit figurae.

! : DEFIN. H,

Gnomon primum dictus est pro indice lu')l‘ologii solaris,
deinde etiam ob fignrae similitudinem, pro norma vel dua-
" bus regulis sub angulo recto iunctis, denique pariter ob figurac
similitudinem , uti hio, de ea parallelogrammi parte, quae,
demto uno eorum, yuae circd ﬂ:ametrum sunt, “parallelogram-
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BT nagaeldyros 57w o HO, 8l 8¢ wiv 4, E, F’

z; BH sapaddyhot vyx#woav ol 4K, EA, I'G.
"looy ¢ éove vo BO woi¢c BK, AA, EOG. Kei

éove w0 wiv BO o vmo viv A, BI, nepiéystar piv

yig vno vav HB, BI', ion 0t 7 BH v 4 vo &¢

mum superest. Caeterumn, quamvis verum sit, plerasque libri
secundi propositiones Arithmeticze, Algebrae et Geometriae
communes esse (unde etiam apud Barlaamum monachum,
Graecum Avithmeticum, decem primae huius hbn propositio-
nes arithmetice demonstratae leguntur, quas etiam videre est
in Elem. of Geom. of Euclide by Billingsley London 1570,
. dimilesque etiam ad Arithiicticam vel Algebram harum pro-
positionum applicationes habent Clavius ad 1X. 14. Element.,
Tacquet. in 'sua Elem. editdone, ot’ Christ. Sturm. in des un-
.vergleichlichen Archimedis Kunstbiichern, Niirnb. 1670. p. 4%
$q.) ot, quatenus ad Algebram aut Arithmeticam pertinent,
.ilgabraice vel arithmetice facillime demonstrari posse, nec
ad eam rem, uti Clavius, Tacquetus, aliique putasse viden-
tur (Cf, die Geometrie nach le Gendre U 8 W. vom lelm'g
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PROPOSITIO I (Fig. 135)

Si sint duae. rectae , secta fuerit autem altera ipsa.
rum in quotcumgue segmenta; rectangulum contentum
sub duabus rectis aequale est eis rectangulis, quae sub
linea non secta et unoquoque segmentorum continen-
tur.

Sint duae rectae .4, BT, et secta sit BI' utcun.
que in 4, E punctis; dico rectangulum contentam
sub 4, BI' aequale esse rectangulo sub 4, BA
contento, et rectangulo sub A, 4E, et rectangulo
sub 4, ET contento.

Ducatur enim a B rectae BI" ad rectos BZ (I 11.), .
et ponatur rectae -4 aequalis BH (I. 3.), et per H
quidem rectae BI' parallela ducatur HO (1. 31.); per
4, E, I' vero rectae BH pamllelae ducantur 4K,
Ed, 'O (1. 31.).

Aequale igitur est BO rectangulis BK, 44, EG;
et est gnidem BO (rectamgulum sub 4, BI', conti-

© pr 280.). Geometriae ope nos indigere, et quamvis etiam illud
negai haud possit, numerum eiusmodi propositionum admo--
dum, si cul volupe sit, augeri posse, id tamen neutiquam
eo valere debet; ut omnes huius generis propositiones tan-
- quam miuus necessarias e Geometria excludamus.  Sunt enim
aliquae earum et fere omnes eae,. quae hoc libro continen-
tur, per se iusignis per omuem Goometriam utilitatis, et ve-
liguis propositionibus gquam plurimis brevius demonstvindis
et veteram Gecmetrarum libris intelligendis inserviunt, unde
dolendum est, eas a plurimis regentiorum mathematicorum
fibuis pmete\muu
PROPO S ITIO L

Obs. Est haec propositio casus specialis eius, quam ha-

buimus I.'38. Cor. 4.
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BK 6 vna vav A, Bd, mepiéystar pby yip vno
tav HB, B4, ioy 6t 9y BH v A o 0t 44 20
vno vy A, AE, ioy yoo 5 4K, voir ¥ouy 5 BH,
v A wei &ve omoing o EO vo vno iy A, EI
70 dga vno v4v A, BT icov o1l 74 v& vno A, BJ,
uel v vno A, AE, wnol & 'm vno A, EI. 'Edy
ugu wor %eb vo EE4g.

nNPOTAZIZ §.

"Biy evdela yoopuy vuydy e druye, Td Umo Tig
olyc xal éxatépov TEY TUNUOTOY TeQreyOpEVe 09T 0-
ywvie (oo 20Tl TG ano v OMig fteftgaya;ia/w.

Evgsie 7u9 7 AB 'r,eft,wr;m?w wg §Tuye xave TO
I oyucioy: Aéye, 61t 76 ¥nd Taw 4B, BI' TTEQLEY O~
pevov Spdoyuviov , were 106 vuo viv BA, AT me-
preyousvov ogdoywviov, foow fosi t% amo g AB
gevguyuve. :

Cor. 1, (Quod est apud Commandinum, Clavium, Boer-
mannum, Pleiderer. in Scholiis ad librum II. Element, Fu-
clidis Tubitigac 1797. 98. 99. §. 2., e quibus fere omnia, be-
nevole jpermittente eorum auctore, vel ipsis auctoris verbis
vel brevius aliqnantum depromita sunt, quae ‘ad hunc librum
notavimus.) Si fuerint duae rectae lineae, quae secentur in
partes quotcunque, rectangulum duabus illis rectis contentum
aequale erit rectangalis simul, quae unaquaque parte unius
ad unamquamque partem alterius applicata continentur.

Cor, 2. Si basis H@ sit multiplex quaecunque rectae
HK v. c. ==X IK, m notante numernm integrum, paralle-
Jogrammum rectangulum sub BH et HO aequemultiplex est
vecianguli sub BH et HK, i. e. erit BHX HO=m. BHX HK,
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netar enim sub HB, BI', aequalis autem BH rectae
«1; BK vero rectangulum sub 4, B4, continetur
enim sub AB, Bd, aequalis antem BH rectae A;
A vero rectangulum sub .4, JFE, aequalis enim
AK, hoc est (1. 314.) BH, rectae _{; et similiter etiam
rectangulum EQ sub 4, EI'; ergo rectangulum sub -
A> BT aeqnale ést rectangulo sub .4, B, et rectan.
gulo sub A4, AE, et rectangulo sub A4, EIl. Si

igitur sint etc,

PROPOSITIO IL (Fig. 136.)

5i recta linea secetur utcunque, vectangula sub tota
et utroque segmentorum contenta .aequalia sunt qua-
drato totius, ‘ )

Recta enim AB secetur utcunque in I' puncto;
dico rectangrlum sub 4B, BI contentum, cum re-
ctangulo sub BA, AI contento, aequale esse qua-
drato rectae 4B,

quod vel ex ipsa IL Prop. 1. vel inde patet, quod I. Prop,
35, Cor. 2. etiam locum habet in I. 88., uti ad cam propousi-
tionem diximus, Cf. PHeiderer. §. 3.

Cor. 3. Quodsi eodem modo altitudo BH sit multiplex
quaecunque alterius rectae HZ, v. ¢. =n¥HZ, rursus u de-
notante numerum in(egmm, erit rectnngulum sub BH ,HO
:m.n.HKXHZ,' Cf. Pfleiderer. §. 4. '

Cor. 4. Quodsi porro fuerit Hi==HZ, adeoque MK}
HZ=HK4, erit rectangulum BHXHO==m.n.HK4. Cl
Pleiderer. §. 5.

Cor. 5. Denique, si m=n erit BHXI1{@=m?. HK4,
Cf. Plleiderer. §. 6.
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‘Aveysppdgdo yig amo vis AB vevpdywvoy o
AAEB, et ’;}'7190) 8w w00 I' omosége vwy Ad, BE
serpciAMjros q T'Z.

“loov 31; éove %0 AE woic AZ, T'F- xei éowe 1o
v AE v0 amo 35 AB vevpayuvort va 0t AZ wo
vito vy BA, A negieyouevoy ogdoyavior: megii-
yerar pev yop vmo vov JdA, AT, ioy 8k 5 Ad vy
AB 16 8¢ FE vo vno 4B, BT, Yoy ydo vy BE %7
AB- 10 dou vmo wiy BA, Al e o0 vno 'vaiv
AR, BI', ioov dovi 14 cno wijs AB eazgaywxgo.

)

Low Gou swdelu wxwi va LG,
!

NPOTAZIZ 4.

"Edv e0%eiv ypocupy) tugdi og druye,, w0 vmo
176 GMyc xal Er0¢ THY TURHATOY MEMEOpHEVOV OQ-
Boywvioy (ov 20Ti 56 $& VIO TGY THHUCTOY TTspLE~
AOpEVY  00B0ymvin - XAl TW GO TOU MQOELQYLEVOV
vuduegog TeTpaywY.

PROPOSITIO I

Obs. Haec propositio sistit praecedentis casum specmlem,
quo scilicet vecta proposita in duas tantum partes secatur, ea-
demgque alterum it latus rectaugulonum ad totam et ad ipsius
- .segmenta applicatorum. Quod étiam altera, gquam exponunt,
demonstratione innuunt Campanus, Peletarius, vel sola, quam
tradunt, Scheubelius, Tacquet., Bamrov, Applicationem pro-
positi iam exhibet 1. 47. CE PHeiderer. §. 7.

Cor. 1. Si bifariam secetur 4E in Z, evit, ob rectang.
-dr=2zB |(I. 35.), rectang. JB_‘ZJI"’ZEJXJZ CE. Pﬂex-
derer. §, 8.

‘ Cov, 2. Pariter, si recta JE secetur in quotcungue par-
tes, rectangula sub totalet"sub singulis eins segmentis simul
acqualia sunt quadrato totius JE. Cf. Clavius, Scheubelius,
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Describatur enim ex 4B quadratum AA4EB (L
46.), et ducatur per I" alterutri ipsarum A4, BE
parallela I'Z (1. 31.).

Aequale itaque est AE rectangulls AZ TE; et
est quidem quadratum AF ex AB, AZ vero rectan-
gulum sub BA, AI' contentum, continetur etenim
sub 44, AT, aequalis autem 4.1 rectae AB (l. Def.
30.); I'E vero rectangulum sub AB, BI', aequalis
enim BE rectae AB; rectengulum igitur sub BA,
AT, cum rectangulo sub AB, BI', aequale est qua-
drato ex 4B. i igitar recta etc,

PROPOSITIO,NL (Fig 137)

Si recta linea secetur utcundque, rectangulum. sub -
tota et uno segmentorum contentum aequale estrectan- :

gulo sub segmentis contento, et quadrato ex praedicto
segmento.

alii. Quidam ipsam Prop. 2. ita enunciant, Campanus, Pe-

- letarius, alii. Cf, Pleiderer. §. 9.
Cor. 3. 8i recta secetur in partes quotcungue, quadra-
tum totins aequale est recrangulis simul, quae sub singulis

partibus ad singulas applicatis contineutur, Cf, Commandinus,
Clavius, Flleiderer. §. 10.

"PROPOSITIO IIL

Obs; 1. Haec ‘quoque propositio specialem exhibet II.
Prop. 1. casum, quo nempe proposita recta in duas tantum
partes_secatur, parallelogrammorumgue rectangulorum, ad to-
tam et ad eius segmenta applicatorum, latus alterum est unum
horum  segmentorum, Eodem rodeunt altera demonstiatio

e
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Evdsie ydo q AB veruiodn we ¥rvye mavd 7o
I Aéyw, 6wt v0 vmo vy AB, BT megusyopevoy og-
Jdoyaveoy ioov foti v vne viv A, I'B megtsyo~
fréve dodoyavip, petd vov dmo wig BI vetpayuvou.

‘Aveyeypegdn ydg dno wic I'B zevgdyovoy o
TJEB, xel dujydo 4 Ed ini w0 Z, el dd vov
A onovége viv I'd, BE negaldghos qydw v AZ.

Ioov 6‘1]’ éove 76 AE woi¢ A4, T'E* xol iove vd
Mév AE %0 vmo vy AB BI negzexopevov opdo-
;mnuov, THeQLEYETUL ‘uw ydo Uno vav AB, BE, ioy

0t 15j BE ©5; BI* v0 8t A4 vo vno véy A, I'B

ion yeg 5 AT vyj I'B> v0 6t 4B v0 anmo vijc I'B ze-

rocyuvoy: %0 doo vmo wavy AB, BI megisyopsvor
60#0/0)'1':011 iosov ot v6 vme vev AI', I'B TeQes=
7o‘u,wm oodoywvin ,us'm 700 and vic I'B fzwgoc;/walo'u.
"Edv dpe evdela xal vo e,

ITPOTAZIZ S

"Eav evdeic yoouuy tuydy we &vye, w6 amo
vi;c OAng TcTeywvov g0y 20T TOIS TE OO THY Ty~
HOTOY TETQRyWYOLS , ek TG OIS VIO TGY TUYUUTOY
neQiEyopive opFoyuvin, :

Campani, Peletarii, Clavii; prior Scheubelii; sola Tacqueti, -

Barrovii, Cf. Pfleidever. §. 11,

Obs. 2, Caeterum propositiones 2. 3. quamvis pnma
iamicomprehensae, nominatim sine dubxo enunciatae fuerunt,
ut immedjate essent ad usus occurventes paratae, nec, quod
Austin., qui in ea re Ramum (Schol. Mathem, Francef. 1599.
1. X. p. 89.) praecessorem habet, asserit (Examinat. of the
fivst six Books of Euclids Elements Oxf. 1783. p. 36.) vitiosae
quadrati ab rectangilo distinctioni aut, quod Ramus ait, in-
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Recta enim AB secetur utcunque in I'; dico res
‘ctangulum sub 4B, BI' contentum aequale esse rectan-
-gulo, sub AI'y I'B contento, cum quadrato ex BI':

Describatur enim ex I'B quadratum I'JEB (I
46.), et producatur EA in Z, et per A alterutri ip-
sarum I'4, BE paralleia ducatur AZ (L 31.).

Aequale igitur est rectangulum AE ipsis 44, T'E;
et est quidem rectangulum 4E sub 4B, BI contentum,
coniinetur etenim sub 4B, BE, aequalié autem BE
rectae BI' (I. Def. 30.); AA vero rectangulum sub
A, I'B, aequalis enim AI rectae I'B; 4B autem
est quadratum ex I'B; rectanguluni igitur sub 48,
BTI' contentum aequale est rectangulo sub AI'y I'H
contento, cum quadrato ex I'B. Si igitur recta ete.

PROPOSITIO 1V. (Fig 1383
Si recta linea secetur utcunque, quadratum totius

aequale est quadratis segmentorum et rectangulo bis
sub segmentis contento.

[

scitiae logicae origisem debent. Vid. I. Def. 30. L 31. II. 1.
" CE Pleiderer. §, 12,

PROPOSITIO IV,

Obs. 1. Ex aliis huius propositionis demonstrationibiis
sequens maxime notari meretur, quam habent Campanus, P.:
letarins, Clavius, Tacquet., Barrov., Scheubel., in qua tertis
bis repetitur. Nempe ABI=AZ+TE (II. 2.} et tam AZ...
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Evdele yap 7goa,ufui v AB tcuw'o&w ws druye
XeTC ‘to I le/w, otev0 ano v9c AB 'teftgaymvov igoy
205t voig e wmo wow A, I'B fwtgaywvmg xel vw
di¢ vso wov Ay I'B nsgtexopww og{)oywmw.

‘Avayeygdypdo pop ano s AB Tevgeywvoy vo
AAEB, el instevydo 3y BA, xoi dd ,ué'y o0 I'
Cmotépe wiv A4, EB mogaidghog 5yde n THZ,
dd 0% voo H omovépy vuiv AB, AE naga).).qlog
7yde 4 OK.

Kai 8nei naga).lqlog dovty 1] rz vy A4y xel
sl avvds duménvexev v Bd, v dxvog yovie 5 ymo
THB ioy éotl ©ff vvos wul amevarviov vy vsio,. AAB.
"AM 4 vnd AAB ¢ vwo ABA lesiv ion, inel xal .
nidevoe ¥ BA vfj AA &oviv oy xal 4 vno THB don
yovie vy vwo HBI' dotly ioy dgve xai nhevge 4
BI" nisved v I'H doviv ioy. "Adic o piv I'B <5
IIK oty ivy, 5 68 TH v BK- xal 5§ HK goc 13
KB oty ios idomievpoy dgo dovi w0 THKB. Aiyw
&% Gve xai cpSopunvior. "Emel yip sagddinios fouiy
5 T'H vy BK, %al elg evrag dvémeoey o I'B- i dpe
vseo KBI', BI'H ywviee dvoly opdaic clow ioers
'Oy 8¢ o vno KBI dod% o xat 4 vno BIH.
Nere wot i amwevavrioy, ai vme I'HK, HKB .
oedai elow: opFoyuwiov éoe dovi vo THKB. "Edeiydy
0t xai igomisvgoy: wzgéymvoa/ e’z'ga émi‘, xal éoTew
QT TS I'B. did zd avve Oy xai ©o OZ 'vweayw-
Y6y dove, wal éorey amo vie OH, vodv Eorey amo

vij¢ A" vd doo OZ, IK vevpayuve dmo vy AT,

. ATXTBA4-AT'S (1L 3 quam IE=AIIB-IBa (1L 3.);
unde AB4==AI9~4-2AT W 'B~I'Bq. Cf. Pfeiderer, §. 17.
Obs. 2. Corollarium apud Euclidem huic propositioni
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[ ‘ .
Recta enim linea 4B secetur utcunque in I'; dico
quadratum ex AB aequale esse quadratis ex Ay I'B
et rectangulo bis sub 4I', I'B contento.

Describatur enim ex 'AB quadraum A4A4EB (L
46.), et iungatur B4, et per I' quidem alterutri ip-
sarum A4, EB parallela ducatur 'HZ (I. 31.); per
H vero alterutri ipsarum AB, AE parallela ducatur -
BK . 31).

' Et quen‘am parallela est I'Z rectae A4, et in ip-
sas incidit” B4 exterior angulus I'HB aequalis cst
interiori et opposito 44B (1. 29.). Sed AABaugulo
ABA est aequalis (I, 5.), quoniam et latus B4 lateri
A4 est aequale; et angulns T'HB igitur angulo HBI"
est aequalis (I. Ax. 1.); quare et latus- BI" lateri I'H
est aequale (I. 6.). Sed I'B quidem rectae HK cst
. aequalis (L. 34.), I'H vero rectae BK (I 34.) et HK
-igitur ipsi KB est aequalis (I. Ax. 1.); aequilﬁtemm
igitur est 'HKB. Dico etiam et rectaxxgulum. Quo-
niam enim parellela est I'H rectae BK, et in ip.*:
incidit 'B; anguli igitur KBI',” BT'H duebus rectis
sunt aequales (I. 29.). Rectus autem est KBI';
rectus igijnr et BI'H. Quare et oppositi I'HK,
HKB recti sunt (I. 34.); rectangulum igitur est
T'HKB. , Ostensum autem est et aeqailateruns;
quadratum. igitur est (l. Def. 30.), et est cx
I'B. Ex eadem ratione et ©Z quadratum est, e
est ex OH, hoc est ex AL (I. 34.); ipsa igitur

adiunctum ex interpolatione ortum putat Austin. p. 87. Hlud
tamen ob frequentem in demonstrationibus sequeatibus. appli-
cationem (in sequente statim adhibetur) ab ipso elementorun
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. .
TI'B sioiy. Koi énct ioov ioti w0 AH v HE, nei
iste 10 AH 10 ¥no wév AL, T'B, ioy yeo 4 HI
25 I'B: #ai vo HE doe ivoy 261t 16 vno 1y AL
I'B- v doou AH, HZ ioc éoti 16 dic vmo wiv AL,
I'B. "Eot, 0t zal w6 OZ, I'K tergiyova dnd vaw
AT, TB- 3¢ dgo véoocpe 1¢ BZ, TK, AH, HE
ioe o1t roig s and iy Al', I'B retpuyuvors wal
ta dic vmo viv A, I'B negregopive opdoyuvin.
"Adxd 1 véooopw OZ, I'K, AFl, HE dioy ioti o
AAEB, § i0v 70 dnd vic AB terpdywvors 10 dow
wno vijc AB vevpdyavov iooy fovivoig vs dmo tay AT,
I'B zevpayuvorg nui 16 dig vao wov AL, T'B meore~
youéve opdoywvip. 'Edv doa svdeid xai va E5Ng

KAI 4440223
Aéyw, 63t 70 dno vis AB verpdywvov ioov Lot
toic te ono vy AI'y, I'B vergeyuvorg xei o dig
vnd vov AL, I'B ssqueyouévy opdoywvip.
!

1) Editio Basil. et Oxon. pariter ac Parisiensis habeht
liane alteram demonstrationem, quam allws vel irdee dsifis
inscribunt. Fadem etiam adiecta est in versionibus Zam-
berti, Orontii, Finei, Commandini, Boctmanni, alio-
rumque, eamque solam, priore omissa, habent Clavius et
Barvov. Peyrardus observat, ianc alteram demonstrationem ex-
aratam esse (in codice a, ut videtur) in charta paginae coii-
tigua. Caeterum, quum a priore eo tantum diserepet, quod
aequalitatem angulovam IHB, HEBI' inde infert, quia tuan- .

uli aequilateri et ad A rectanguli B.A4 angulus ad basin se-
fuissis est recti (I 32. et I. 5.) ideoque trianguli ad I' rectan-
guli BI'#l, tertins angulus I'HB paviter semissis est recti, in
quo ad analogiam Il. 9. et 10. composita est, jure eam pto
spuria habere videtur Pleideterus 1. “c¢. Diss. I. 'p. 6. §. '16.
Ne quid tamen deesse videatur; iolutmhus eam loto suo
movere. .

uctore notatum fuisse censeri potest, iudice PHeiderer. §. 18: -
qui addit, hand generatim, quod Austin. asserat, corollaria et

A
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©Z; I'K quadrata ex A’y I'B sunt. Et quoniam
. aequale est AH rectangulo HE, et est rectangulam.
“AH sab ATI's I'B, aequalis enim HI rettae 'B}
et HE igitur aequale rectangulo sub A, TB; rectans
gula igitar AH, HE aequalia sunt rectangulo sub
ATy I'B bis samto. ‘Sunt 4utém et 0Z; I'K quas
drata ex AI'y I'B; ergo quatuor BZ; I'K, AH,
HE aequalia sunt quadratis ex .4I', I'B et rectans
gulo bis contento sub A4I', T'B. Sed quatuor @7,
I'Ky AHy, HE totum sunt 4JEB, qiod est qua.
dratum ex 4B; érgo quadfatum ex A8 aequale est.
¢uadratis ex 4I'y I'B et rectangulo bis contento sb
ALy I'B.  8i igitur retta etes ‘
ET A LITER -
Dico quadratum ex 4B aequale esse quadratis ex

AI'y TB et rectangulo contento bis sub AI', I'B

&ul lucea propositionum demohstratiories connecti iti elémentis;
Caetorum Glavinis nddlt, omnia paral]elogtamma circa diames
. ttum quadrati, .etiam extra quadratumi prodnctam, quamvis
non habeant cum quadtato’ angulum aliquem eommitneni,
quadrata- ¢sse; dummeodo latera eorum lateribus guadrati sint
parallela, Praeter illud corollarinm addi possuut sequentia.
Cor, 2. Si ABin I bifaiam secetur, rectangnlum A7
XI'B traisibit in quadratuni dimidiaé lineae A#B. Erit itaque
AE4=%44l'q; vel quadratum cuinscurique rectae seqnale est
quadrato eins diniidiae quatet sumio (Glavius; Barrov., Baer:
mannns), vel etiam bis rectangulo sub quadrati latere, et Ja-
teris dinidio ef vice versa. ©f: Whiston: apud Tacquen
Plleiderer. §. 13, _
Gon 3. Summia quadratornm  duaram rectitum 4I', I'B

N
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"Enl ydo vic avirc xavaypapic, ime ioy doviv
7 BA v Ad, ioy ioti xat yovie 5 vid ABA 15
vno AAB: el dnet wavrog Toiyuvov ai Toelc yuvive
dvaiv opdaig ioar elot, 00 ABA doa reiyuvov i
vosic ywviar, of vno ABA, AAB, BAA, Svoiv
opYaig ioar elolv. 'Qp9y Ot 4 vwd B.A, hoimat
Gou ol vno ABA, AAB pii cpdy iour siols xal
slowy ioae éwarégn dou Twy vio ABd, AAB gjui-
oewo ovey 0p9fg. 'O OF o dmo, BI'H, ioy yag
fove v tviog wed amevavvioy vj ngos 16 A Aomy)
doe 7 vwo - T'HB sjuicere 2oy opd4je foy dpa 9
vne THB yovia v vwo I'BH- dgre aul nievpd 9
BI' vy T'H Zoviv ioy. "AM o wiv I'B v HK
oty ioy, 1 8¢ TH w5 BK- iloomhevgoy doe éoti 70
I'K. "Eyee 8% xai ogd5v oy vae I'BK yeviey:
retpaywvoy doa doti vo 'K, xui 2oty dmo a5¢ I'B.
A vd avid 07 xal v0 OZ verpdywviv iove, wal
douw {oov ©6 ¢mo g AT va voe 'K, OZ verpa-
yove Zote, wal €0t ioe voig ano wov AI'; T'B.
Kai &nel {oov otk 0 AH v HF, we oii 70 AH
w0 vno viv AI', I'B, ioy éovt yio v I'H vjj I'B,
xet 10 EH dou ioov ovt w6 vmo zov ALy I'B- e
doe AH, HE io« 267t w65 di¢ vmo zav A, I'B.
*Eovt 0 zei ve T'K, OF ioa woig ¢mo vav AT, T'B.
vwd doo I'K, OZ, AH, HE ioca 20t} voic ve ano
vy A, I'B zai v6 dig vmo wov AL, T'B. "Alde

-Semper minor est quadrato summae earandem rectarnm, duplo
rectangulo sub ipsis comprehenso, Cf. Pfleiderer. §. 19,
Cor. 4. Quum etiam sit 4B q==Z0-+- AKA-ZK-=Al q4=
ABY Bl 4= A" BI'=AT44~( A B4 AT") 3¢ BI'(1L.1.} erit itaque
quadratum totius 4B, wtcunque in I' divisae, aequale qua:
drato unius partis A, et rectangulo simul, quod sub alterd

v.

N
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Quoniam .enim in eadem figura aequalis est BA
rectae A4, aequalis est et angulus B/ angulo AdB
(. 5), et quomiam omnis trianguli tres anguh duo-
bus rectis aequales sunt (L. 32.), ergo tria guh ABA
tres émguh ABA4, A4AB, B.AA4 duobus rectis aequales
sunt. Rectus autem BAdJ; reliqui igitur 4BA, AAB
uni recto aequales unt ; et sunt aequales (L. 5.); uter:
que igitur ipsorum ABA,. AAB dimidius est recti:
Rectus est autemt BI'H; aequalis enim est interiori
et opposito angulo ad A ; reliquus igitur I'"HB dimi:
dius est recti (I. 32.); aequalis igitur est 1T’HB angu-
lus ipsi I'BH ; quare ‘et latus BI' ipsi TH est aeqhale
(. 6.). Sed I'B quidem rectae HK est aequalis, I'H'
vero rectae BK (I. 34.); acquilaterum igitur est I'K,
Habet autem et rectum angulum.l'BK; quadratum .
igitur est 'K (I. 29. et L. Def. 30.), et est ex I'B.
Ex eadem ratione et OZ (]uadratum esty et estaequdl‘e.
- quadrato ex AT} ergo I'K, OZ quadrita sunt, et
sunt aequalia quadratis ex AT, TB. FEt quoniam re-
‘ctangulum AH aequale est rectangulq HE (I 43.);
et est rectangulum AH sub AI', I'B; aequalis est
enim I'H vectae I'B; erit et EH aequale rectangulo
sub A, I'B; ergo AH, HE aequalia sunt ei, quod
bis continetur sub- AI', I'B. Sunt autem et I'K;
OZ aequalia quadratis ex AT'y I'B; ergo I'K; OZ,
‘AH, HE aequalia sunt quadratis ex AT, I'B et

" segmento I'B et sub totius AB ac pl'iolris AT aggregato con-
tinetur, vel (notante Peletario): si duaé rectae inaequales
ferint, quadratiim maioris 4B simul aequale est guadrato imi-
notis AI', et rectangulo sub ‘ipsaram summa (AB--AI) ac
differentia (I'B=AB~—AL'); vel duorum quadratorum imaequa- -
lium diffsrentia dequalis est rectangulo sub summa et differentia



196 ELEMENTORUM

1¢ IK, OZ noi v¢ AH, HE tlov io1i w6 AE, &
iovey dmo vis AB teftqaym'w' 16 dpe ano eic AB
wrgayawov ooy &owi -rolg ts ano vov AT s I'B we-
‘qpayuvorg xal vi dig vno vy AT TB TEQLEYOUEV
opdoyuvip. [Onsg &dse Jeifar.

IHrorrzumA.

MEx &) volroy gaveeoy émw, 0w &y volg TETpUS
yuvorg xwg{otg vd negl vy Swipstgoy nagan}.oa
reoupa gerpaywvd EoTLs

IIPOTJZ'IZ' £

an w&ela yooppy Tuydi aig fow uul dvioa
70 Und Tow aviowy 8 olqg fqm,ua'mv uegteyoyevod '
oq&oywwuw jrevd Tod oo fu]c pewév Ty TouGY
frefzeuywvov igov 201l v amo wvig fpeoeiag - tefgaa
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laterum ipsorum. CE. Pheiderei. §§. 20, 21. Tmmediaté hoc
corollarium dem_omttft, et ¢icissimi ex eo Pl'opositi‘oesiV;—VI I -
deducit Angelus de Marcheitis Euclidi reform. Liburni 1709:

. CE. PHeiderer: §. 22,

Cor, 5. Haec ‘propositio, ‘ut Scheubelius indicat, valet
etiam de pluribus segmentis. Nempe, recta 48 divisa in quot-
libat segmenta, erit quadratum rectae 4B aequale summae qua=

. dtgtorumn omnium segmentorum , additis duplis rectangulis ins
ter duo quaecurique segmenta .comprehensis Gf. Pleidevet

§. 24
PROPOSITIO V. ‘
~Obs 1. Quum sit ASXAB-4-T'dq=T'Bq; vel 44X 4B
=I'B4—I'49, sitantem o= ATGI-( A4=BI'4-I'd et AB=—BIr—
I'd ctiamex hac propositiope idem counsequitur, quod 15 4. Cors
4 habuimus: Iine vicissim Prop. 5: ex Prop: 4. Cor. 4. enuns
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rectangulo bis contenta sub AI'y I'B. Sed I'K, 6Z
et AH, HE sunt totuin AF, quod est quadratum ex
-AB; ergo quadratym ex 4B aequale est quadratis ex
Al T'B et rectangulo’ bis suh 4I's I'B contento.
Quad oportebat os\tenderc.

QOROLLAR!UM

Ex hijs evidens est, in quadratis spatiis- parallelo-
gramma circa diametrum qaadra;a €556,

PROPOSITIO V, (Fig 139)

Si recta linea secetur in aequalia et ipaequalia, re-
ctangulum sub inaequalibus totius segmentis contentum
cum quadrato rectae ipter puncta sectionum aequale
est. quadrato ex dimidia. ’

!

\ »

ciatis consequitur, CP, Pfeideror, §§. 26, 27. Gilbert, L. e.
Aliam popro huius ptopositionii demonstrationem ope IL. 4. et
I, 3. L. 36. et II, 1. habent Maurolycus, Tacquet,, Barrav. CE.
Pleid rer. §. 28, et aliam adhuc ope II, 1., vel etiam II 4.
Cor. 5. et II.3. Gregor.a St, Vincent. (Opus Geometr. quadratur.
circuli et sectionum Coni Antverp. 1647, p, 37,) Cf. PAciderer.
§9. 4214,

" Obs 2. Si A4 consideretyr ut recta secta-utcunquae in
I, ob I'B=ATI', et 4B=IB—I4=Ar~T4, 1. 11, Prop. 5.
ptiam ita enuntiari poterit: $i ectalinea secetur utcunque rectan-
gulum sub tota et sub diffeventia partium, una cum quadrato
partis minoris, aequale est quadrato partis maioris. (Marin,
Ghetaldi de re olutiona er compositione mathemat. libr, V.
Romae 1630. p. 2. sq.) CF. Pfeiderer. §. 29,

Car. 1, Si recat 4B in aequalia #I', I'B, eLinaequalia 44,
ABsecetur, rectaugulum sub segmentis inaequalibus minus est qua-
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3t w00 O omotégy wiv AB, EZ nagdllr}.og 7w
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drato dlmld:ae rectae (VWhiston, II. 3. Cor. 1. in Tacquet. Elem.
iiuc]id. Geom. Rom. 1745.), vel, ut Pappusrem exprintit(Lem.
XIII. ad libr. Apollonii de sectione rationis et spatii Oxon. 1796.
p- XLIX.) rectangulum AI'XTB(id ipsum enim est quadratpm
dimidiae BI') maius est quovis alio, segmentis quibuslibet aliis
eiusdem rectae contento, Cf. de Maxim. et Minim. geom. di-
vinatio in quint. Conjcor. Apollonii auct. Vincent. Viviani,
Florent, 1659. p. 103. sq. Thom, Simpson. Essai sur les Max.
et Min, Theor. I. Elem. doe Géom. Paris. 1755, p. 173, sq.
Cf. Pleiderer. §. 33, ‘ )

Cor. 2. Quum tam quadrati ex BI', quam rectanguli A4
W 4B perimeter sit =248, Prop. 5. simul eviacitur, paralle~
logrammnm rectanguforam isoperimetrorum maximum esse qua-
dratnm (Thom. Simpson. 1. c. p. 174 PHuilier de relatione
‘mutua capacitatis et terminorum fgurae Varsov. 178Z. p. 28,
Pleiderer, §. 3%. Gilbert, L c. p. 281, )

Cor, 3. Et, cum ob altitudinem maiorem (I. 19.) pam.l-
!el_ogxammum_ rectangulum maius sit quocunque parallelo-
grammo obliquangulo isoperimetro super eadem basi; isope-
rimetroram  parallelogrammorum quorumlibet maximum erit
quadratum (De locis solidis secunda divinatio geometr. in 5.
libros Arvistaei, auct. Vine.' Viviani Florent. 1701, p. 57 sq.
PHuilier 1, c. jp. 6. Pleiderer. §. 35.).
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Recta enim ahqua AB secta sit in aequalia quidem
ad T, in maequaha vero ad 4; dico rectangulum sub
AAd, 4B content_um «cum quadrato ex I'4 aequale

esse quadrato ex I'B,
' ’

Describatur enim ex I'B quadratum T'EZB (L
46.) 5 et iungatur BE ; et per 4 quidem. alterutri ipsa-
ram I'E, BZ parallela ducatur 4H (I. 31.), per O
vero alterutri ipsarum AB, EZ parallela ducatur
KM (. 31.), et rursus per A alterutri 1psarum rd,
BM parallela’ ducatur AK (L. 31. )

Cor. 4. Ac quidem, cum sit I’d:Ad—.dI‘—_—Ad—BI'
==BI'—Bd4, excessus, quo pairallelogrammum x'ectangulum
aequalium lateramn AP, I'B superat rectangulum quornmvis
segmentorum inaequalium A4, 4B eiusdemrectae 4B (Cor: 1.);
seu, quo quadratum superat quodcunque rectangnlum isope-
rimetrum non zequilateruin (Cor. 2.), aequalis est quadrato, -
cuius latus I'4 est differentia laterum singulorum quadrati et
rectanguli h. e. excessus longitudinis rectanguli super latus
quadrati, vel lateris quadrati super latitudinem rectanguli, Ert,
quum' si (Fig. 140.) ex puncto A abscindatur AF=B4, sit

~Ad4—Bd

recta 41 in I' bifariam secta, adeoque 1‘4—-—2—-, erit etiam
Bra—A4X4B=I44 i. e, = quadrato, cuius latus est se-
midiffeventia laterum contiguorum vectanguli.  CE I’Huilier
I. c. Pheidérer. §. 36.) ' :

" Cor. 5. Secetur 4B (Tig. 41. a et b) in alia inaequa-
lia AI1, BIT in puncto II remotiore a “puncto bisectionis,
quam est 4, ita ut sit I'TI>I4: erit AIMIB+II ==
BIra=AAX B+T4q (11 5.). At TT4>I'44 (I Cor.46.),
itaque reclangulum ADXIB<A4X 48, quod est Pappi 1.
¢. Lemm. XJV. Idem wadunt Barrov., Viviani (1. ¢. Cor. 1.)
Whiston. , Baermann,, Pfeiderer. §§. 37, 38.
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@ww‘qu xat vo AH joa ot} v vno vy Ad, AB
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1) Fa edd, Pawis, ex cod. a. Editiones Basi', et Oxon, ha-
bent: d).ov apa 0, A9 19 4Z 2q) 44 igor fari, et infra post
joy yee 7 49 TI/ 4B addunt: 1:0 0t Z4, 44\ {oriv d NSO
?'wf;my, quqd evdem redit.

Cor, 6. Et quum etiam perimeter rectanguli AIFXIIB
wmaneat =248, patet, isoperimetrorum parallelogtammoruxﬁ
rectangulorum pon  aequilaterorum illud maius esse, cuins
latera contigua, seu longitudo et latitude miuus a se jnvicem
dxffemnt Cf. PHeiderer, §. 40,

Qot. 7. Quum, abscissa JP=BIF, sit PII differentia
segmentoram AII, BIT, semidifferentia JH=IP, adeoque
etiam recta PIT secta sit in’ aequalia in %, et inaequalia in 4,
erit PEA=PAXAIN+I4q (II. 5.). Hinc (Cor. 5.) 41X
HAB4-PA X A4 9= A4 X #B+-F 41 ir e AIIXIIB-FPA

B
| XAB=ALK 4B, Ax (Fig 4L ey Papryra=228 o
4—. ~IIB —B,

4—‘4 et(l'lg‘i-'u b) rA—PP—m—’mz (""2 ")

JII B C AL~Bd N
putiterque (Fig. 41, 2) #I=FN—I'd4= —x 4 )

27

¢
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’

Et quoniam aequale est complemqntuﬁ IS com-
plemento 6Z (I. 43.), commune addatur 4M; to-

“tum _igitur I'M toti 4Z aequale est. Sed M ipsi

AA aequale est, quia et AI" ipsi I'B est aequalis (I..
36.); et dA igitur ipsi. 4Z aequale est. Cominune

_ addatur I'®@; totum igitur 4@ ipsi NEO gnomoni

aequale est, Sed 4@ quidem est rectangulum sub
Ady 4B, aéqualis enim 4O ipsi 4B, et NZO igi-.
tur gnomon aequalis est rectangulo sub 44, 4B.
Commune addatur 4H, quod est aequale quadrato ex
T4 (L Cor. 4.); ergo NEO gnomon et 4H aequa-
Iia sunt rectangulo sub 44, 4B contento et quadrata

ex I'4. Sed NZO gnomon et «{H sunt totum qua-

AI—IIB | A4+B 4.
3 U2
Semper itaque spatium, quo rectangulum sub segmentis 44,
B4, in quae rocta .IB dividitur puncto 4 propiore puncto .

et (Fig41. b) #ll=I'P+4TTe O 4=

_ bisectionis I excbdit rectangulum sub segmentis AII, BII,

oma

in quae eadem recta 4B dividitur puncto I remotiore a
puncto bisectionis (Cor. 6.), veeu, quo rectangulum 44X 4B, -
cuius latera minus inter se differunt, excedis alternm isop_e.: ‘
perimetrum AHXIIB, cuius lgterum differentia maior est,
aequatur rectangulo P#Y JII sub summa ac differentia semi-
differentiarpm h.temm coutig uornm utnusgue uctanguh. Cr,
Pheiderer. §. 41.

Cors8, Et quum (I 4, Cor. 3.) quadratum aummnu
duarum 1ectarum semper maius sit summa quadratorum eatum,,
ita ut diffeventia aegualit sit duplo réctaugulo inter istas rectas
comprehenso, fiet haec differentia tanto minor i. e. summa
qundntomm diiarum recsarum eo propius accedet ad quadratum
(minor) (mains)
(maior ) (minus)
clangulum inter jstas rects comprchensum, Itague summa

i

summae earum, adeoque eq fiet, quo est tg-
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duorum quadratorum eandem datam laterum summam haben-
tinm minima -erit, si latera ipsorum fuerint mutuo acqualia
(Cor, 1.) Whistog I ¢. p. 51, De eadem hac propasitione,
quae est Euclidis Lemm. post X. 42. adhuc infra ad II. 9,
Cor. 1. sermo erit. Cf. Gilbert 1. c. p. 281, K

Cor. 9. S1 duae rectae acquales ita dividantur im partes
inaequales, ut 1"ectangulum snb partibus unius aequale sit
rectangulo sub partibus alterius, erunt unius partes partibus
alterius vespective aequaies, maior maiori, et minor minori.
Cf. VWhiston. et Gilbert. 1. c

Cor. 10. Quum non tantum, ut Cor. 5. vidimus, sit

A4—Bd - Ad+-BA
ra=""g , verum etiam Br=—pj——; IL 5. etiam ita
o Ad+B4 A4—BA\4
exprimi potest:( - ——) ==:AJ)(JB+(—"" 1._ e.

quadratum semisummae duarum inaequalium rectarum aequale
est rectangulo sub ipsis his rectis, una cum quadrato simidif-
ferentiae earum; vel: excessus quadrati semisummae duarum
inaequalium rectarum super gquadratum semidifferentiae earum
;ct!ualis est rectangulo sub ipsis\ his rectis. Cf. Pleiderer.
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dratum I'EZB, quod est quadratum ex I'B; rectan-
.gulum igitur sub A4, AB contentum cum quadrato
ex I’ aequale est quadrato ex ['B. Siigiturrectaetc,

‘
'

PROPOSITIO VI (Fig 142)

Si recta linea secetur bifariam, adiiciatur autem
aliqua ipsi recta in directum;’ rectangulum sub tota
cum adiecta, et sub adiecta contentum cum quadrata
ex dimidia aequale est quadrato cgmpositae ex dimidia
et adiecta tanquam una linea. '

¢

§9. 31. 32. Simul patet, ut hoc obiter dicamus, duwarum re- -
ctarum inaequalium 44, B4 maiorem A4 aequalem esse AI'
w-1'4 vel BI'4=I'4 i. e. semisummae earum simul cum semi-
differentia, minorem B4 contra BI'—I'4 h. e. excessui semi- .
summae super semidifferentiam. '~ Cf. Pleiderer. §. 30.

PROPOSITIO VI,

Obs. Alias propositionis huius demonstrationes habent
Angelus de Marchettis, Clavius, Barrov. et Tacquet. eIl 4.
Cor. 4. vel e II. 4. et IL. 3. vel a II. 5. vel e II, 1. etII, 2.
petitas, Cf. Pfleiderver. §§, 46. 48, 49, 57, 58, Ea maxime,
qua, Clavio referente, Mauritius DBrescius , regius mathem, di-
sciplin, in Academ. Parisiensi professor, utcbatur, simplicitate
sua se commendat. Ita nimirum ille: Sumatur (Tab. VI, fig,
143.) AI=Bd, erit BI=—Ad4 (L. Ax. 2), adeoque IBYBA4=
AdX 4B, et ob I'4=I'B, eiiam I[==I'4, unde (H. 5.) IBX
Bd~-Br'e=_'44, adeoque 44X IB4-BI'a==I'4q. Cf. Phei-
derer. §. 49. Caeteram, si recta 44 ut in punto I utcunque
secta spectetur, ob I'B—Ar, et Bd=I'd—I'B=I'4— ATl pa-
‘riter emergit propositio, quam ad II. 5. Obs. 2. vidimus: §i
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recta linea secetur utcupque, recungulum sub tota et sub dxffev
reatia partiumj una cum quadrato partis minoris aequale ost
quadratq partis maioris, CE Ghetaldus, Herigonius in cursy
Mathem. T. I. Paris. 1644. p. 78, sqq. PHeideier. §. 50

Cor. 1. Quum sit dg=I'd4-A'=I'4-Bl', Bd=I4
~BI', etiam ex hac propasitione idem prodit, quod ad IL’5.
Obs. 1. et II. 4. Cor, 4. dictum fuit, nempe I'd g~ I'B 3=
(Fd4+-I'BYX(IY—I'B). CE. Pleiderer. §. 51,

Cor, 2. Quum sit differentia rectarum A4, I'd=AT"
vel BT, paviterque differentia rectarum I'4, B4=BrI, vel,
ug aliter idem dicamus, quum rectae 44, I'd, B4 sing con,
tinue arithmetice proportionales, II, Prop, 6., haec quoque
continetur (ut Isaacus Monachus : Schoi in Euclid, Elem,
geom. sex priares libros Argentor, 1579, in Schol: ad IL 6.,
quad ¢t spad Commandinum {fol. 31. b.) exstat, pariterque
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Recta enim aliqua 4B secetur bifariam ad punctum
I', adiiciatur autem .ipsi aliqua recta B4 in directum;
dico rectan gulum sub 44, 4B contentum cum quas
drato ex I'B aequale esse quadrato ex ',

Destribatur  enim ex I'A quadratum I'EZA4 (L
46.), et iungatur 4E, et per punctum quidem B ale
terutri ipsarum I'E, 4Z parallela ducatur BH (I.
31.); per O vero punctum alterutri ipsarum A4, EZ
_parallela ducatur KM (I. 31.); et adhuc per A al
teratri ipsarum I' 4, 4M parallela ducatur 4K (L 31.%

Quoniam igitur aequalis est .4I"rectae I'B, aequale
est et A4 ipsi I'O (I 36.). 8ed I'G ipsi OZ ae-
quale est (I, 43.); et AA igitur ipsi OZ est dequale.
Commune addatur I'M; totum igitur AM ipsi NZO
gnomoni est aequale. Sed .4M est rectarignlum sub
Ad, AR, aequalis enim est JM ipsi 4B (II.Cor.4.);
et igitur gnomon NZO aequalis est rectangulo sub

Clavius et alii observant): 8i tres feciad sint contitine arith:
metite proportionales, quadratum mediae aequale est rectan:
. gulo sub extremis, cum quadrato diffexentiae utriusve extres
marum ac medige. Quod idem etiam ex II, b. €otiveq ity
in qua (vid. Figs ad I. 5.) A4, BI=I'd, et B4 puitei
© sunt continue mthmeuce propostionaless  CE. Pleiderers §§.-

52, 53.
Cor. 3. Quum sit I'd=< '—I'J—-'-—-I=‘—‘—§—I—u e B= .

o _B N s ) N
sz d, etiam ex hac propositione idem consequétur; quod

. Ad—B.
I 5 Cor. 10. nempe esse ddxle—( 4.2 d)q_:

(J{-;Bd)q) quaé propositio terminis tantum differt ab ea,
quam Gor, praccedente habuimus. Cf, PReidevor. § 55, 50+
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xct ©d AH. 'AMd ¢ NZO va,um’u xai v0 AH
dhov 20tk v TEZA vergiyovov, 6 ouw ond vig
T4 o’:'ga vno vav A4, AB mgwxé,uwov 0pdo-
;/awuw ,ue'w 70U 0o 'n]g B 'rs'zgaywvov ooy fovi

76 and wijc I'd fcefrgayw'yw. 'Edv uga ‘evdela kot -

Tal é%]g.
nPorTA4Az1s (. ' '
"Edv e09¢ic ygau,tm fz‘m,«%; we s'wye, %6 dno
778 ol'r]g %ol 70 dy évde T 't,ur,uazwv, zo ov~
vau(/zouga 'zefpgaywva, foa Zovi v we dig vmo vi¢
olye nat TOU ElO?]/ttVO'U 775 ‘umog TEQLEYOUEVE og—
Soyovin wat 16 ano rmv Aomov 't,umuwwc tergaywvw.

Cor 4 Caetelum fa.cxle patet nexus propositionum 5. et
6. l. 11., quae eo tantum differunt, quod in Prop.5. punctum

4 in ipsa 4B, in Prop.' 6: mutem in ea producta sumitur

unde etiam uno enunc(ato bomprehendx possunt. . Cf. Pllei-
derer, §. 59.,

Coi. 5. Si punctam IIAsur'natuf (Fig.-l‘-'l‘l.) teniotius a.

r, qtiam 4, in rectangulis " AITTYIIB, A4) 4B duo later
contigua eandem inter se differeitiam =— 4B habebint, erit=
gue AIIXIIB>A4XAB, sumtoqie AP=BII, erit Ad4¥
ABA-PAX ATT=ANXIIB, quod simiili ratione ostenditur et
evolvitir ac II. 5. Cor, 7. (PHeiderer. §. 1bb) of. IL 10
Cor. 1.. ' ) .

. Cox. 6. Conversae propositionum 5. et 6. » quae Sunt
Pappi in hblum IIL. conicor. Apollonii Lemmata 9. 11, 10.
(Collect. Mathgm. fol. 274. b. sqq.) vel 8. 7. 9. Apollonii
conicor, libr. octo opera ‘Edm. Halleyi Oxon. 1710. P. L. p.
155. paviter valent. Nempe 1) si (Fig. 140.) punctum\zI in
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Ad, 4B contento. Commune addatur " 4H, quod
est aequale guadrato ex I'B; rectangulum igitur sub
AA, AB contentum cum quadrato ex I'B aequale est
gnomoni NZO et-ipsi AH. Sed gnomon NZO et
- AH sunt totum quadratum I'EZA, quod quidem fit
ex I'A; ergo rectangulum sub 44, AB tontentum
cum quadrato ex I'B aequale est quadrato ex I'd. Si
igitur recta etc. ‘

PROPOSITIO VH (Fig 145)

Si recta linea secetur uteunque, quadrata totius et
unius e segmentis simul sumta aequalia sunt rectan-
gulo bis sub tota et dicto segmento tontento , et qua-
drato reliqui segmenti.

recta AB situm sit, sumtumque sit aliud punctﬁm inter J
et 4, sitque a) XJXJE+PJQ=FA9, erit AI'=I'B, Nam,j
quum ex hypoth.sit I'd9=AdX IB+TI'44, erit T4q»>17'4q,7
" adeoque (I. Cor. 46.) I'd>I'd. Unde ex I'4 abscindi pote-
vit (I. 3.) I'I=TI4, evitque (II. 6.) 44X AI--Il9==T14,
vel 44X AI4Td4=IAd9=A4XIB+I'41, adeoque 4AX
Al==A4X 4B, et, ob altitudinem communem A4 (I. Conv.,
36.) AI=4D, adeoque ob JI==I'4 (hyp.) AI4-II==dB4-T'4.
i. €. AT'=I'B. Pariter, si sit b) Adde-!-FJq::[B » QuO
casu sumere non licet, esse AI'>IA, erit I'Ba=1IY4 44
(I'B4TH)X4B (II. 4, Cor. 4.) adeoque ALXdB~+4-I'd4=
I'dq--(I'BA=T'4X 4B, vel A4XIB={TB4-T'd)X 4B, adeo-
que ob altitudinem communem 4B (1. Conv. 36.) A4=IB ‘
~+r4, ‘vel, demta communi I'4, erit AHB Eadem 1a-
tione, si 2) «(Fig. 143.) punctum, 4 in Trecta AB producla.
situm sit, sitque-a) Adde+l'A 4==T'd q, erit I'A<I'4,
unde, sumta ex parte puucti A, I1=I4d, erit A i ipsa
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Bogita yip vz 5 AB terpiode oe frvye xovel
w I oqueiov Aéyw, ov¢ vd amo vov AB, BI ve-
roayave ise toti 4@ ve dlg vno twy AB, BI msore-
qopéve opdoyuvin xut vy ano vig I'd terpayuve.

'Avayey@drp&w ydp ano n}g AB vergdpayoy 0
AJEB- %ai uawyeygq:q)#w 70 oyjue

"Einet oty iovy dowl 0o AH v HE, koww wgog&
wstodw vo. I'Z* Glov dga v0 AZ iAw va T'E ivow
dovi va dpo AZ, I'E Omddow ome wob AZ.
Alla v AZ, I'E o K/IM Zovi yrupoy xel vo I VA
tetgaywvov‘ 6 KAM dge yvopoww il ©0 T'Z O
nicgic 2ot vot AZ. "Eou 8 toi AZ Simldotod
wui g0 Oi¢ vno wuy AB, BI, loy yao 5 BZ <fj

‘

vecta I, adeoqus ex II. 6. JAyAIT A 4=11q=TJ q=
AAXAB4I' A4, unde JAXAI=dAXIB, ct ob altitudis
nem communem 44 (I. Convs 56.) AI=AB, adeoque IT==
Al=L4—4dB i, e, AI'=IB. Pamex, si b) sit 44X SB4-
. I'Ba=TI'44, quo casu sumere non licet, 83se I'd <I'd, erit
_I‘dq_I'Bq-{-(Pd-l-I'B))(JB (i, 4. Cor. 4.), adeoque L4
X AB+TBU=TB 4-(IA+IBYXAB , vel 44X ABe=(TI'dpo
JB))(JB, vel, ob altitudinem 4B commiinem, 4J=TId44B
(I. Conv. 36.), vel, demta communi I'4, AI'==I'8.  ChH
Pleiderer.. L. . §. 60, et §. 191. Conf. quaé mfm 1L, ad 10.
Obs. 8. dicentw: .

PROPOSITIO Vil

Obs. Huius propositionis haud inelegans est sequens
demomn'auo, quam Peletarius Euclideae subiungit, ope figu-
rae, il qua omnes propositionis particulae appavent. Faidem
demonstrationenmi  etiami  wadunt Fournier, (Euclid. Elem.
Libri VI Paxis. 1654, Codsius (Euclid. Elem: L: VIi Amst.
1705.) VVhiston: Pleiderer - §. 81. Caeteris nempe, it in
Euelidea sonstructione faetis, deseribatur (Fig, 146.) supei

[N
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Recta enim aliqua 4B secta sit utcunque in puncto
TI'; dico quadrata ex 4B, BI' aequalia esse rectan.
gulo bis sub 4B, "BI contento et quadrato ex I'A4.

Describatur enim ex 4B wadrawm AAER (L
46.); et construatur figura, .

Quoniam igitur aequale est AH ipsi HE (1. 43.),
commune addatar I'Z; totam igitar 4Z toti I'E ae.
quale est (Ax. 2.); ergo AZ, I'E dupla sunt ipsius
AZ. Sed 4Z, T'E sunt gnomon K.AM et quadra.
tum I'Z; KAM igitur gnomon et I'Z duple sunt
" ipsius AZ. Est autem ipsius 4¥ duplum et rectan-
gulum bis contentum sub AR, BI', aequalis enim

EN quadratwn ENOIT (L 46:). Erant itaque 4B g-}-Bfw
AB4-EN=AZA4-ZII4+-N8. Sed job AH~-HE (F. 43) &
BH=—EIl, est AZz=2ZIl: ergo AB%4-BF =247+ No=2
rectangs ABY BI4-4I'4. Aliam adhuc demonstationem
habent Scheubelms, Clavius, Tacquet., Barov., vaum
{de locis solidis L. II. rProp. 65. p. 29. sq.) Pheideren
§.. 82, ex IL propositionibus 3, et 4. deductam. - Ex Obs. L
ad II. 5. nostwam propositiomem infert Angelus de Marchettis,
. Pleiderer §. 85. Cacterum haec propositio aliter adhuc efferri
yoterit. Nempe, quum sat\ Ari4-24BY BI=AB¥-BI'4,
vel AI'i==AB4+4BIP1~24BXBI', et AI'=AB—BT, eis
(AB—BI)a==AB9-4+Bra—24B%Bf i. e. quadratam diffe-
rentise Juarum rectarum inaequalium aequale est summao

quathratorum ipsorum, demto duplo fectangulo sub ipsis con=

tento. Cf. Plleiderer. §. 86. et qui ab i ipso citantur, Barrows

‘Whiston., Baermann. alique. Vel, si recta 4B producatur, .
donec sit '"BX—BI', erit recta AX in duas partes inagguales

AB, BX secta, -quatum dilferentia partiom ==AB—BX==

AB—Br, adeoque, si recta linea in duas partes insequales
secetur; quadratum differentiss partium aequalb est quadratis .
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BI ¢ doa KAM yvopwy xel vo I'Z vevgayavoy
igoy dovi wi dic vno viv AB, BI. Kowoy mpog-
. %sicdw %0 ON, o éovwy ano w5¢ AT vespuyovor:
¢ dpe KAM pvopwy xal vd I'Z, ON sevrpdyuve
ive fovi sq vs dlg vno wiv AB, BI' mepisyouévw
opdoywvin xai v6 ano vic AT verpepive. ' Ahdd
o KAM pvopwy xal 1¢ T'Z, ON sevpdywva olov
éost %0 AAEB xal vwo I'Z, ¢ éoow dwo vay AB,
BI' ssspdywva’ 7d doa dno vov AB, BI vevpayurve
iow éovl, 16 di¢ vmo vov AB, BI mspteyo‘uévm op~
%;mwup Hetd ToU asmo Tig Ar verpaywvov. Eoy
doe svIsic xat vd e, :

ITPOTAZIZ 9.

"Boy evdsic yoouur tundy ws dvye, %0 ve-
vpa'xtc Uno ¢ oAyc xal évog THY TuTuATOY egee-
youevoy opﬁoywwov J6T0 ToU G0 TOU Aotsnov Tuey-
pavos Tevgaywyov iov 0Tk G T dmio ‘n,g oAys ot
soU ugq,uwov TUpTOS 6§ o pids amypatpwu
TevQuywve. - .

partium, demto duplo sub partibus rectangulo: vel quadraia
patium simul aequalia sunt quadrato differentiae partium,
una enm duplo sub pambus rectangulo; Cf. PHeiderer. §s.
37 88,

' Cor. Hinc deducitur: recta aliqua in partes inaequales
divisa, quadrata partium simul maiora sunt tectangulo, quod
bis sub disdem continetur, vel generalius : summa quadratorum
dusrum inaequalium rectarum maior est duplo rectangulo sub
ipsis, illa quippe hanc excedit quadrato differemiae duaram
rectarum. Cf. PReiderer..1. c. §§. 84. 85.

PROPOSITIO VIILIL
Obs. Variss dlias huins propositionis demonsirationes
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BZ ipsi BI' (II. 4. Cor.); ergo gnomon K.AM et
quadratum I'Z aequalia sunt rectangulo bis contento
sub 4B, BI'. Commune addatur &N, guod est
- quadratum ex AI'; ergo gnomon K. AM et quadrata
I'Z, ON aequalia sunt rectangulo bis sub 4B, BI'
contento et quadrato ex AI'. Sed gnomon KAM et
quadrata I'Z, ON sunt totum 4AJEB et I'Z, quae
sunt quadrata ex 4B, BI'; ergo. quadrata ex AB,
BI' aequalia sunt rectangulo bis sub 4B, BI' cous
tento cum quadrato ex AI'. Si igitur recta etc. -

“PROPOSITIO VI (Fig. 147.) -

Si recta linea secetur utcunque, rectangulum qua-
ter sub tota et uno segmentorum contentum cum qua.
drato ex reliquo segmento aequale est quadrato ex tota
et dicto segmento tanquam ex una linea descripto.

exhibent Pfeiderer. §§. 91—97. 105, et, qui ab eo citantar,
Claud. Richardus, Peletarius, Cl\avim, Tacquet., Barov.,
Angel, de Marchettis et Coétsius, o quibus eam, quim Cla-
vius, Tacquet. et Barrov: habent (vid, Phsiderer. §.95.) sim-
plicitate sna se maxime commendantem hic subiungere liceat,
Ita nempe illi: est
A4 3==AB 4B A14-2ABX B4 (IL 1.) <
c2x AB 3=j~BI'i4-2ABX BI' (ob Bd=8I') ex construct.
Sed ABt-Bra—24BXBI+Ara (1L 7.), ergo
Ad 9= A3 BrAAre,
Caeterum aliter adhuc efferri potest propositio. Nempe 1) ob
B4==BrI dici poterit: Si fecta aliqua 4B secetur utcunque
in I’ vique adiiciatur alia resta B« uni segmentorum BF ae-
N 1 .
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Ei%cia. yap wis 1 AB verpsfodw og frvye nard
g0 I onuetov Aépw 63t 0 wetgunic vmwo wiv AB,
BT negisydueyoy . ogdoyeyiov , uerd vov «mwo <ig
AT zstpayiyov, looy ot v6 ame v AB, BT we
4T s cvoyerpivee veTgeyuYR.,

'Fufefiqoda ydo v evdsieg v AB evdeia 5
B4, 2l xeicdo w’; vy I'B 9} B4, ol dvayeyodpdw
dmo wric A4 wzoaywvov w0 AEZd, wel xavaye~
yeogdo dinloty w0 ay'r,ua.

"Enel o0y ioy éoviv 4 BI' v5 BA, alia o; ,uév

I'B v;; HK éoviy ion, 9 8¢ B4 7 KN, xat 'r] HK
dou 15y KN ioviv loy. Adid vd aved 6‘1; xal 4 IIP
5 PO Zovly oy, Kol emel T oy doziy 9 yév TB 7
B4, v 8 HK 3 KN' ioov dee ovi 1) o piv- I'K
- 24 BN, vo & HP vi KO. 'Aike vo I'K ¢35 PN
toriv loov, naganh;gaipmm yoe o6 IO mzqui.hr
loygamwv xei 26 BN doa v HP idov dovi- e
-uormpa doe v« I'K, K4, HP, PN {oa aldyghorg
doti" 16 wécoupe doa 'tefvpcxnlaom gowe vov I'K. Ild-
Aty et oy lovly o) I'B wf BA, alddd 5 piv B4
e BK, tovs’ t"d‘u vy TH .éaﬁw ioy, 9 6t T'B =5

1) Cod. a habet: Zord xal 0 I'K, edd. Oxon. et Basil.
‘omisso #al habent dond 7o uiy I'K, Peynrdul utrumque %2
ot uiv recipit, )

qualis, quadratum totigs lineae compositae aeqmle est rectans
gulo quater compréhenso sub data et adiecta, una cum qua-
drato alterius segmenti. Atque ita propositionem hanc efferunt
Clavius, Peletarins, Campanus, Pheiderer. §. 98. 2) Vel,
cum in puncto B bifariam secetur recta 7'/, cui in directum
adiicitur I'4, observante Clavio, consequitur propositionis
enunciatum : Si recta I'd bifariam secetur in B', et illi recta
quaecunque 1A in ‘djrocium adiiciatur; quadratum totius 44

LN
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Recta enim aliqua /B secta sit utcunque in puncto
I'; dico et rectangulum quater sub 4B, BI' conten.
tum cum quadrato ex . AI' aequale esse quadrato ex
ipsa AB, BI tanquam ex una linea descripto.

Producatur enim in directum .ipsi 4B recta B4, °
et ipsi I'B ponatur aequalis BA, et describatur ex
AA quadratum AEZA (1. 46.), ot constriatur duph
figura.

Quoniam igitur aequalis est BI rectae B4, sed
I'B quidem ipsi HK est aequalis (I, 34.), et B ipsi
KN (L 34); o HK igitur ipsi KN est aequalis, '
Ex cadem ratione et IIP ipsi PO est aequalis, Kt
quoniam aequalis est I'B quidem ipsi B4, et HK
ipsi KN; aequale igitur est (I. 36.) rectangulum qui-
dem I'K rectangulo BN, et rectangulum HP rectan-
gulo KO." Sed I'K ipsi PN est aequale (I. 43.),
complementa. enim sunt parallelogrammi I'O, et BN
igitar ipsi P aequale est; quatuor igitur I'K, K4,
HP, PN aequalia inter se sunt; quatuor igitur qua-
drupla sunt ipsius J'K. Rursus, quoniam aequalis

compasitae ox data I'4 et adiecta I'4 aequale est quadmplo
rectangulo sub dimidie “datae I'd , et sub 4B composm ox
“eadem dimidia BI et adxecu I'4, una cum quadrato adiectss
A, Vide Tacqnet., "Plleiderer. §. 99, 3) Vel: recta I'4 bi.
fariam in B secta, et in ea producta SUMto quocunque puncto
A (patiter atque in hypothesi II. Prop, 6,) differentia quadra-
" torum rectarum A4, AI 3 puncto arbitrario A, et extremis I,
4 rectac propositae I'd terminatarum, aequatur quadruplo Te-
ctangulo sub rectis BA et B seu B4, quae hinc puncto bi-
sectionis' B, inde puncto arbitraria A, et alteri rectae propo-
sitse I'4 exuwema P vel o interiacent, Cf. Pleideror §. 1_.(!).
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HEK, soiv dov: o HII 2otiv ioy xat y T'H Goa
o HII ioy 2oviv. Kol &nel ioy oviv o) piv T'H
v HII, q & IIP v PO icov iosl xal 76 pedv
AH v MIL, v & ILA vi PZ. 'A\id o MII
96 I[A dovly loov: sepemineuwuate yog vov M.A
nagaAdgiopodupov: xal vo AH dox vi PZ ooy
dovis vd sloocpn dow va AH, MII, 114, PZ ica
dMqghoig dovis wd véoowge dou vou AH vevgumddoic
dovew, 'Edelydy 9% xel vl véoowpm va I'K, KA,
HP, PN %0 I'K vevganrco: ¥d oo oxvm &' me-
euéxee wov STT yvopove sevganddod iovs voi AK.
Kot énsl va AK w0 vno wior AB, Bd ioviv, ioy
yio 4 KB vjj B4 sd doa vevging vnd tuv AB,
B4 sstpamdcowy dovs voi AK. 'Edeiydy 3% sov
AK sespanidoog xai 6 STT prapoy va doo ve-
woinig vma sav AB, BdA icov lovi 16 ITT yyu-
pove.  Kowow mgosueioda v0 TO, & éony ioov w4
and wi¢ AD verpupave T0 doa TeTpaxIe VTO TGY
AB, BA wspicyopevoy opdoywviov perd o dnod
viic AT wevpayuvoy ioov ovi vi STY yvupovs wak
sé& 56, 'Alid o JTT propov xel w0 Z6 Gloy
dovl sa AEZA vsvgaywvoy, 6 fony -amo vig A
%0 doa sevgamie vno vy AB, BdA pevd v0v dno
viis AT iooy éovl %6 dno wije A4 vevpapuiva 1) vovv
1), Cod, a et ex eo ed, Paris. addunt: joy 3 § B4 =;j BI
€0 Gom werpdxis vne v AR, BI' megssgopsvoy 6¢doyviveov
peta Tov ano ﬁrqc) Al rergayuvor isov toti tw ana (i) AL,

§uod ut superAuum omisimus, consentientibus etian de Lam.
ve et Prony in relatione ad Institut, Franc, facta,

4) Quodsi recta 44 tanquam in puncto B utcuaque secta con-
sideretur; ob BI'==Bd, sistit 4'==ABB—4 differontiam par-
tium 4B, BA, et emeorgit propositio: Si recta in pattes ine
soquales utcauque secatur; quadratum toting, demto quedrata
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- est I'B ipsi B4, sed BA quidem ipsi BK (IL 4.
Cor.), hoc est (I. 34.), ipsi I'H est aequalis, I'B vero
ipsi HK (1. 34.), hoc est, ipsi HIT (I. 34.) est ae-
‘qualis; et I'H igitur ipsi K1l aequalis est. Et quo-
niam aequalis est I'H{ quidem ipsi HII, et TIP ipsi
PO; aequale est rectangulum quidem AH rectangulo
MII, et rectangulum IIA rectangulo PZ. Sed MIL
ipsi 114 est aequale (I. 43.); complementa enim sunt
parallelogrammi M.A, et AH igitur ipsi PZ aequale
est; quator igitur AH, MII, 1[4, PZ aéqualia
sunt, Ostensa sunt autem et quatuor I'K, KA, HP,
PN ipsius IK quadripla; ergo octo quae continet
gnomon ITT quadrupla sunt ipsius 4K. £t quoniam-
. AK est rectangulum sub 4B, B4, aequalis enim est
KB ipsi B4 (1l 4. Cor.); erit contentum quater sub
AB, B4 quadraplum ipsius AK. Ostensus est au-
tem et gnomon ZT7 ipsius AK quadruplus. Quod
igitur quater continetur sub 4B, B4 aequale est gno-
moni' I7T'7. Commune addatur Z@, 'quod aequale
est quadrato ex AI'; rectangulum igitur quater sub
AB, B4 contentam cum quadrato ex 4T aequale
est gnomoni ZT'T et quadrato ZO. Sed gnomon}XTT
et ZO sunt tomm AEZA, quod est quadratum ex

' differentize partium, aequale est. quadruplo sub,partibusrectan-
gulo; sen quadruplum rectangulum sub parttbus , cum gqua-
drato differentiae partium, aequale est totius lineae quadrato.
CE. Ghetaldus, Herigonus, Pfleiderer. §. 101. 5) Porra A4,
AT sunt rectae inaequales, qu‘arum differentia est I'4, semi-
differentia BI' sey Bd, et minor earum erit semisummae im-
minutae 4uemidiffeum.ia aequalis “maior autem semisurhmae
auctae semidifferentia (I 5. Cor.'10.), Propositio itaque eo

7
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Yovs v dno wjs AB xei-BI' wg ane wids eéveyoe—
pévn vergeyuve, Eov dow evdeie vol v éEje,

BPOTAZIZ ¥
Eau eUdsio yoappr) Tuydy el o xul avum, T
one Tav oviswy ic o}.rg ft,uwmwwv 'rawpuywva d¢c-
nldow 6%t Tat ve GuO Thg fuedeies sai Tav asto
Ths peTaEy THY TouGY TETQRYWYOY.

xedit ; Dafferenna quadratorum duarum maequahum rectarum
aoqualis est rectangulo sub ipsarum semisumma ac semidiffe-
tentia quater sumta. Cf Pﬂe1deret §.102. 6) Vel, quum Ad=

‘ JB—l-%BF sistat uunmam, AU=AB—BI" differentiam  dua-

rwmn. maoquahum rectarum: excessus quadrati summae duarum
r_eetaﬂun super quadratum differentiae ipsarum aequalis ese
. quadruplo rectangulo. sub regtis. Cf., PReiderer. §. 103,

FPROQPOSITIO IX,

Obs. 1. - Plures adhuc alias huius propositionis demon-
strationes habent Claud. Richardus, Co#sius, Clavius, Bar-
x0v., Angelus de Mardhettis, Commandinus, ‘Ghotaldus, Gil-
bert, ,. Pleiderer. (Scholia in .libr. 1. Blem. Euclid. Pars IL
P 1. 5q9. §§. 109~114,) Poterit etiam haec: propositio aliter
effeni, Nempe 1) dum 44 consideratur tanquam in puncto
I in partes ulc.unque inaequales divisa; erumt, quum sit B4
=BP—~F4=AF—I'4, quadratum totihs 44, una oum qua-
drato differentiae partium B vel (AF'—IF4f), dupha qua-
dratoram -partium AF, F4 quod observant Gh"etald’us,' et
Plleiderer. L c. §. 116. 2) vel, qaum sit Sf=AI}T4, erit
- (AT-T4)34" AF—~I'4)3==2 AP4-4-2T'42 {. ¢. aggregatum quz-
dratorum ex summa et diffeventia duarum ingequalium recta-
rum aequatur duplo guadratorum ex ipsis (Boermanuus, Gi-

.
’
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"44; rectangulum igitur quater sub /B, B4 comten-
tum cum quadrato ex AI" aequale est quadrato ex 44,

- hoc est’, quadrato ex ipsa 4B et BI' tanquan ex una
linea descnpto. Si igitur recta étc.

PRQPOSITIO IX (Fig 148.)

Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, quae
drata segmentorum inaequalium dupla sunt quadrati ex
dimidia et quadrati ex recta inter puncta sectianum,

bert. , PHeiderer. §. 115.) quod etiam ex H. 4.5et II, 7, inter »
se iunctis sponte fluit. Hinc, ut hoc obiter notemus, se-

( AT . :
'gumu' AT G~ Ff == AI+1) q;-( 4)‘4 h., e summa

guadratoram duarum imaequalium rectarum aequalis est dimi-
dize suminae ducrum- quadratorum, quorum laters sunt ipsa-
‘sum aggregatum et differentia. Cf. Peiderer. §. 117,

Cor, . Quum Ar'=rB (hyp.), adeoque AI'4~-I'B 4=
2.4F a4, at ex nostra ‘propositione A4 4~4=JB4—=2AI'"44-2L'4 9}
patet, esse Al'4-FBI< A4%44B g, ‘vel duorum quadra-
torum ¢andem datam laterum summam habentium aggregatum
esse ommum minimum, quando ipsorum latera mutuo aequa-
lia sint. Gf. PHcilier de relatione mutua p. 55, Pleiderer. §.
118, Et quidem erit (44944B )~ (AT 4+TB)=2I'44 i.e.
recta 4B in I' in aequalia, in # autém in inzequalia segments
diyisa, summa duorum quadratorum ab aequalibus rectse se.
gmentis descriptornm a summa duorum quadratorum ab inae.
qualibus eiusdem rectae segmentis factorum deficit duplo qua~
diato rectas inter puncta sectionum jinterceptae i. e, (cf. II,
5. Cor. 4.) duplo quadrato semidilferentiae legmentonun ul-
Aaequahum. Cf. Pfloiderer, §. 130.!

Cor. 2, Aliter itaque res se habet in his quadratis, ac
in tcctanguhs eandom laterum contiguorum’ summam habea.
tibus, In his nempe vidimus (IL 5. Cor. 4,) rectangulum
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Evﬂ'aa yag TS q AB uuma&m &lg yév o
«am %0 I', efg 8% dvewoa %ave 10 4 Ayw o7 za
dno vy A4, AB 're'tqaywm dmddaid ot vay amo
quov A, I'4 frs'teaywywv.

"Hydo ycig aia vov I' v5f 4B mpog dpdds 1 I'E,
xal xeioda ioy éxevépg vay AL, I'B, xei Enelev-
ydwoay of AE, EB, xci did udv w00 4 v EI
rogardyhog fyde 4 AZ, & & vob Z 15 AB na-
edAydog fyde of ZH, xol dneletydn o AZ,

Ko el loy doviv q AT vy T'E, ioy éot} xai
% vno EAI yovie «jj vno AEl. Kol énel opdy
dovey 9 woog v I', Aowwwel doe ai vmo EAL, AET
g ogdy oo elol, xal slow iowr ypicce doa
6@&4’: davey éxovépn vov vma I'EA, I'AE. Aw ©a
evvd & ol éxovépn v vno I'EB, EBI sjuicew

latorum agqualium AI'YCBI i. ¢. AFq superare quadratum in-
acqualium lateram A4X 4B "qu.ndrato lateris T4, vel esse

d%qB F))—-/!J)(JB—-I‘J'!, adeoque horum maximam esse

ArXBI vol Ar4, quum contra AFu~4-BI'd mmima Summa
sit quadratorum, quorum latera candem summam 4B habent.

Ft, quum in istis rectangulu dnfferenuag‘”zfr A4 K B4

==I'49 esset, iam est respondens differentia (A494+B42)— -
(Al 4=4=BP V214 9= duplq priovis.; Cf Phaiderer. §§.
119, 121, Nempe, quum summa quadratorum A4, Bd, quo-
rum’ summa laterum =—4B, sit e=4B9—244XB4 (I 4),
_erit jsra gumma eo minor, quo maior est re