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358 Chriftianiflimo ac potentifs.
' GALLIARVM REGI, FRANCISCO

huius nominis primo,Orontius Fineus,Delphinas,S. D.

Vm celebres illas & fidiflimas artes,
BME rancifce Rex inui&iflime, quz fole

; Mathematicc;,hoceﬁ,diﬁip?inémes
ruerunt adpellari, fub tuo felici pro-

multitudine)qui fatis fido ac liberali
animo,tam vtile ac iucundum philo
fophandi genus, 2limineCvt afune)
falutare, ne diciad illius penetralia,
penitiordg; fecreta, peruenire dignarentur.Cuius adeo miferz ac
deplorandz infelicitatis radicé, ex eo maxime pullulare vel facile
percepi:@ fiue inclementia téporis,fiue parentii & praceptori in-
curia,Geometriz nu{quim preguftauerint eleméta.fine quorum
przuia,ac exacta cognitione:omnis prorfus, nedum Mat?:ematis
ca,negatur philofoihia. . Perfcrutatur enim Geometria conti=
nuz,& proutimmo ilis 'eﬁ,quantitatis accidentia:nempc magni=
tudinum, & figurari rationes,affetiones item, pofitioné{q; diuera
fas:multiformia ipfari difcrimina fubtiliadmodi examine difcu-
tiédo.Exordii praterea fumit,a per fefe, & vulgo notis principijs. -
& potiflimis diale&ices innixa preceptis,ac collecta fyllogifmis:ad

rima demonftrationd infurgit eléméta.i quibus permediori or=
diné difcurrédo,atq; fimplicia compofitis, & cépofita fimplicibus
comparando, progreditur ad vltima:ad propria tandéfingula re-
{oluendo principia.Quanqui infuper circa intellectilia & abftra-
. &ta,quemadmodi & diuina verfetur philofophia: fenfilia tamé &
ipfi materiz fubiecta, veluti phyfica ratiocinatio,fimul attingere
coperitur. Etproinde fit,vt nulladifciplina certior exiftat Geos
metria : vel quz antiquitatis dignitate precellat. Nulla etiam qua
vires ingenij magisfoueat,augeatlocu pletétq;:vel quz ingenium
ipfumad puriora ftudia,omnitmg; ingenuarumadinuentionum
excogitationé,aded facile reddat,acfuapee natura propéfum.Ads
de quod vfui,& csmodo generis humaniplurimim cedit. Hinc
7. 1j.




preclarailla & toti Orbidecora lib;raljﬁ artifi facultas, ceterarum
mater & alumna,ad veterd philofophori imititioné,prudétifima
fanciuit inftitutione:ne quifpi in doftorum, feu (vt vocirymagi-
ftrori admittaturordiné,ni ei czteris philofophici difcurfus au-
thoribus,fex prioreslibros geometricori elemétori Euclidis faleg
audiuerit.quafi ignoratis Geometriz rudimentis,ad czteras difci
linas przclufa videatur efle via.Cuius rei veftigia, Parifienfis ad:
Kuc obferuat academia.quienimad laured ad{pirir philofophica:
iureiurido profitéturarétifiimo,fefe prgnominatos Euclidisqibros
audiuiffe. An verd illius elementa, multis abhinc annis,v{q;ad no
ftra viderint(ne dicd intellexerint) tépora(paucis forfiti exceptis,
quos zquus amauit Iupiter)non aufim honefte cfiteri.Nouerunt
enim finguli,etid exteri:quibus deliramétis né6 modo feecidiflima
iuuend ingenia hatenus torferint,ac pent dixerim deprauarint
pfcudophilofoghi, verumetiiomnéboni extinxerinteruditioné.
Redit tamé fuus fingulis honos,fudq; dignitas:& in priftind illa
difciplinari fplendoré(reiectis barbaris,ac fophifticis nugis)pau
latim cdéta reduci céfpicimus. Id'q; tuo in primis fauore,ac lﬁ)es
rali fuccurréte munificétia, Princeps humaniffime:qui primus in-
ter maiores tuos, non fine magna tui nominis ac dignitatis propa
gatione, & incéparabili reipug.cémodo,bonarﬁ literara ftugia E)z
uere ceepifti, & publicis augere profefloribus.Inter quos, melibera
lid Mathematicari interpreté (ll)mul infticuifti:& preter decredi fti
pendid,n6afpernandis p}l)erﬁq; donaftimuneribus. Vtigiturpro
mea virili parte,td erga munificenti tui,tum ergaipfam répub.
debito fungar officio, & preter quotidianas lectiones,aliquod ho=
minis veftigid,in fidele tuzliberalitatis & clementiz teftimonig,
pofteris relinqui,vt'q; vid ad grauiora ijs fimul aperi,qui mathe-
matici fieri,hoc eft,aliquid {cire defiderit: cofcripfi nuper in fex
(quos paulo ante dixi)libros Euclidis,comentaria admoda vtilia,
clariflim{q; propofitionum deméftrationes, & fub nomine aufpi-
ciéq; tuofeliciflimo tand€ zdidi.cofcripturus deinceps & fuo zdi-
turus ordinie(Deo in primis, & tuo opitulite fubfidio)cetera mas
thematice philofophiz rudiméta:quibus ftudiofa iuuentus profi-
ciédo delectabitur,& ad vberrimi(vt fpero)prouchetur incremé-
ti.Interea clementiffime Rex,hofce lanreé noftros, tuz maieftati
confecratos,liberaliter fufcipito. Vale Regum decus,&literard
viicumrefugium. Lutetiz Parifiorum, M.D.XXXVL
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| AD CANDIDVM QVENQVE, AC
S ?U -  ftudiofum L'c&or%. < |

Bfoluimus tandemsandide ac fludiofe Leftor, & tibiliberali admodim
Iccmmxum'camus animo, toties promifas, toticf@ defideratasin fex prio-
L 08 \/res libros elementorum Euclidis,difciplinaram omnium ianitoris,dems»
Jtrationes . Quibusgraci ipfius Euclidis cotextum fuis locis inferuimus, vui cum
interpretationelatina Bartbolamei Zamberti Venetizquam vbi geometricum vifa
eft offendere [enfum, ea qua decet modeftia, fideliter emendauimus, & [ingula in
Juam redegimus barmonid.In primisitap diffinitiones ipfasCqua durioris, quam
juuenum captus expoﬁ:mt,plcrunque Videbantur interpretationis) qua potuimus
elucidauimus facilitate:atque catera principiorum genera, & quibusvriuer(a pro-
blematum atque theorematum multitudo confurgit . Ipforum porrd theorematum
atqae problematum [ubtiles difficilé[q demonflrationes,tali artificio,adesgp ordi-
nato ac facili difcurfu conferipfimus,&r couincentibus probauimus [yllogifmis Cmul
tis tum in melius commutatis,tum recenter adinucntis:nullz’fque, prater ea quae in
ipfo continentur Euclide,fubrogatis principiisyvt nemo futurus fit,qui legendo fis
mul non valeat intelligere : quique minimi addereverbum abfque temeritate, ant
detrabere fine iattura poffit. Adde quod ipfarum demonftrationsm [chemata fiue
figaras,adrigoré artis feu litera, propria manu depinximus:qud [atis ex omni par-
te buiclabori faceremus. Primo ita?uc libro deferibuntur triangula, linee,anguli,
paralleli,necnon quadrata & parallelogramma tum iuuicem tumipfis comparata
triangulis.Secundo,gnomon atque reCtangulum Jiﬁinitur parallclogrammi linea-
rum infuper tum [eEtarum,tum coniuntlara adinuicem potcflates:boc eft,ex ipfis
lineis,ac carundem fegmentis refultantium quadratorum & rettilineorum qualita-
tes edocentur. Tertio autem,circulorum per[crutantur infpe€tiones, atgs reftarum
in circulo fubtenfarum, & ipforum anguloru tum ad centra tum ad circuli circunfe-
retiam confiflentium difcrimina.Quarto porro libro, figurarum inferiptiones, atg

 circunferiptiones oftenduntur. Quinto, magnitudinum rationes atque proportio=

nes in'vniuer[um difcutiuntur.Sexto denigglibro, poft diffinitam rationum compo-
Jitionem, linearum proportionalium inuentiones, rationes item atque proportiones
figurari,mirabili refoluuntur artificio.Q uce quidem omnia [yllogifmis,tum & cau
15, tum ab infpeStionibus fumptis(qua fidem efficere pofJunt)fuo demonf¥ritur or-
dine.Incepit igitur Euclides atriangulis, & angulis, atque lineis re€tis : propterea
quod rettilinearum figurarum prima eft trilatera,in quam catere reflilinea figu«
r refoluuntur . Penes infupet laterum & angulorum diuerfam babitudinem, ea-
rundé re€tilineari figurarum attenditur,confiderantirve diferimina. Et proinde
liber primus, Vyniuerfalior eft fecundo,fecundus tertio, tertius quarto: & deimceps
i,

uz fingulis
&'hﬁﬁsg::on
tineantur.



Curhos fex li
brog feorfum
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ita degeeteris.Ne¢ aliewum elim babcas’iudicim,?é propriis fingulorum librori
diffinitionibus. Hos autem [ex priores libros, ad continuam [pettantes quantita«

gdiderit Ot tem,feorfum de induftria collibuit exponere.Nempe in gratiam tum auditorum no-

jlrbram;atqu profefforum artium li beralium, noftra pot{ﬂimz'tmwiuerﬁtatis Pa-
rifien 1fis,qui eofdem libros fuis tenentur interpretari difcipulis:tum etid obipforum
difcipulorum non afpernandam vtilitatem. Poterunt fiquidem corundem fex libros
rum adminiculo,viam fibi advwiuer(am parare pbilofopbiam: pracipué Ariftote-
licam,qua geometricum prafupponere videtur auditorem.binc fit;ve iis qui Geo.
vactriam ignorant, fubobfcurus difficili[ videatur Ariftoteles. Quantum igitur
publice fludentium confuluerimus viilitati, quam longe pratereacateros omnes
bac in parte [uperauerimus : non facilé perfuadebitur ambitiofis illis & Vani[fimis
rabulis,qui dum nibil agunt boni,fed Vitam protrabunt parafiticam, fuum de om-
nibusimpudenter audent proferre iudicium, Sed tu cquigimc ac bumaniffime Le-
Etor,qui iudicio,dotrina & eruditione polles,qui boni & @qui femper nofti confu
lere nec ignoras quam pulchrum & quhm decorum fit,pro comejfa dexteritate,caee
teros iuuare mortales:dum perlegeris, & perpenderis fingula,poteris apud te tan-
dems'iudicare.Qudd fi hunc laborem noftrum,tibi pergratumCvt optamus f’ff’f".
ramus)futurum acceperimus:in reliquos omnes ipfius Euclidislibros nowafperna-
da tibi parabimas commentaria, alidgs non minus vtilia 3 iucunda demis comma-
nicabimusopera. Vale igitur interea feliciter:& Chriftianiffimo Francorit Regi,

. mecanati woftro clementiffimo(euius fauore & anxilio id facimus quod facimus)

Vit in primis, dein rerum ommium felicilfimii imprecare fucceffum. Vale iteri,
Lutetia Parifiorum menfe OFtobri . Anno Chrifti faluatoris M.D. XXX V1.




P®INDEX OPERVM, AB ORONTIO FINEO
Delphinate,Regio Mathematicarum profeflore,in gratiam
ftudioforum omnium haétenus confcriptorum. -

@Quz ab co zdita & iam imprefla funt.

@Protomathefis,ingens volumen:in quo hzc continentur.

De Arithmetica pratica,libri quatuor: his qui ad mathematicam adfpirant phifo-
fophiam haud parum conducentes.

De Geometria libri duo:vbi de lon%:tudim‘i, planorum,& folidorl dimenfionibus.

De Mundi fphzra,fiue Cofmographia,primave Aftronomiz parte, libri quinque:
proprijs etu{dem Orontij commentarijs clucidati. :

De Quadrantibus & folaribus horologijs,libri quatuor : in quibus prateraliorum
emendatas inucntiones, plurima {uo excogitauitingenio fcitu digniffima,a Mu.
ftero quodam ftatim inciuiliter viurpata. .

@ Arithmeticz practicz zditio fecunda,ab ipfo authore caftigata,auta, & recogni-
ta,& in fuum candorem reftituta,acfeorfum imprefla. _

Quadrans vniuerfalis aftrolabicus,omnibus Europ# regionibus inferuiés,eiufdem
&amplioris cum ipfo Aftrolabio commoditatis.

Commentaria,fiue demonftrationes in fex priores libros elementorum Eudlidis,
prfenti contenta volumine.

Acquatorium Planetard, inftrumento quadrangulari & altera parte longiori com-
prehenfum. .

@ Almanach caiunétionum &oppofitionum Luminarium,cum ifs quzad ecclefia-

“fticum pertinent computum: xxxv. annis inferuiens.
Aliuditem almanach vniuerfale,vtiliffimis refertum cdmoditatibus: ad plutes an-
nos inuiolabile,& tam latiné quam gallict confcriprum. ’
@ Charta fiuc Chorographia Galliarum,elegantiffimé depicta.
Vm'u;rﬁ orbis deferiptio, gemina cordis humani figura, & vnico papiri folio com.
rehenfa.
. Ea%cm orbis defignatio, ampliore & vnica humani itidem cordis effigic coextenfa.
Viaticum diui Pauli: fiue terrarum ad facr {cripturz intelligentiam neceflariar
Chorographiam primus zdidit. -

Nunc veré promiffa Terrz fanétz Chorographia, ad verum (quoad fieri potuit)

defcripta {culpitur:& propediem emittetur.

Acdidit& alia quimplurima minutiora opufcula(etiam gallica)quz longum effet

recenfere.Singula quog; figuris elegitiflimis,propria manu depictis, illuftrauit.
_ @Aliena per eundem Orontium emendara,

Compendium {phzrz Ioannis a Sacrobo.annotationibus & figuris ornauit.

' Theoricas planctarum Georgij Purbachij,fcholijs,ac figuris non afpernandis cla-
riores reddidit.

Arithmeticen loannis Martini Blafij,primus in fiam redegit harmoniam, & figu-

ras admodim neceflarias cum numeris adiunxit.

Margaritam infuper philofophicum F. Gregorij R efch.Cartufiani,fuz integritati

reftituit:& non afpernandis illuftrauit appendicibus.
Emendauit & varios fub praloauthores:quos data pretermittimus opera.

@ Qug niic autéipfe moliatur Orontius,fequéti difces priuilegio.
* Proximo difticho,corrige. & non legis ifta libenter.




| . @ Coppie du privilege de ce prefent liure, & |

~ aultres oeuures contenues en icelluy.

Fran COYS Par lagrace de Dieu Roy de France,au pre=
uoft de Paris,Bailly de Rouen, Sencfchal de Lyon.Et a tous noz aultes iufticiers,
officiers,ou a leurs ﬁcuxtcnis quil appartiédra,{alut.Noftre cher & bien ame mai-
ftre Oronce Fine,leGteur ordinaire de par nous es fciéces Mathetmaticques,en no-
fre ville & vniucrfite dudict Paris:Nous a fai&t entédre,que aucc grat peine & la-
beur,11 a fai@® & copille pluficurs liures & cartes,intitulez ainfi gl fenfuit,aflauoir.
Les cométaires fur les fix premiers,& dixiefme liures de Euclide:& fur la perfpe-
¢tiue dicelluy. T'rois liures,touchit lart de fcauoir mefurer toutes 16gucurs,plates
formes, & corps {olides.Cingq liures,fur la Cofmographie ou Sphere du M 6de,con
cernans la premiere & principalle partic Daftronomic. Vng A ftrolabe nouneau,
auec lc liure de la declaration dicelluy. Vng quadrant reprefentit ledit A ftrolabe,
.auec {a declaratid,tant en Latin que enlangaige Fricoys. Vne ocuure trefutile fur
Ia theoricque des Planettes,aucc les tables & inftrumens a ce requis.Vng Aequa-
toire,pour {cauoir le cours & mouuement defdictz Planettes:aucc vng Direétoire.
Le tout nouucllement excogite,par lediét Oronce:& les liures declaratifz diceulx.
Vng almanach a pluficurs annces,fort vtile. Plus oultre lefdi&tz liures, a redigez
en érmc de deux gras rondeaulx hemifphericques,la defcription gcograj»hicquc
de tout le M6de. Aufli [a defcription & Carte de Europe,le plus au vray diftinéte
quil luy a efte poffible . En tous lefquelz liures & cartes fufdictes , font contenugs
pluficurs bonnes ocuures de trefgrant prouffit & vilite:a linftruétion,edification,
& recreation des bons efperitz,qui fe vouldront applicquer a les veoir & entédre.
Nous fuppliant & requerant, que a cefte caufe lu vuci?lons permettre la publica-
tion defdiétz liures & cartes, par noftre Royaulme . @ Pource cft il,que nous ce
confidere,defirans fauorifer & gratiffier au labeur dudi¢t Oronce Fine . A icclluy
auons permis & oétroye, permetons & oétroyés,voulons,& nous plaift:Que par
tel ou telz des imprimeurs iurez de noftrediét Royaulme que bé luy femblera,il
puifle & luy loife faire imprimer lefdiétz liures & cartes des intitulations deffufdi-
&es.En deffenditerefexpreflemét a tous aultres libraires & imprimeurs de noz vil
les & vniuerfitez quelz quilz foient, finon celluy ou celux qui enauront charge de
par luy.Que durit le téps & terme de dix ans prochain venis,Ilz nayét a impri-
mer ou faire imprimer,vendre ne lucider lefditz liures & cartes fu(dictes,fur pei-
ne damende arbitraire & de cofifcation diceulx liures & cartes. - Si voulons,vous
mandons, & a chafcuri de vous en droiét foy & {i cormme 2 luy apparticndra,Que
de noz prefent grace conge permiffion & oétroy,vous faictes fouffrez & laiffez Ie-
di& Oronce Fine,iouyr & vicr,Et icelles nofdictes deffenfes entretenir, garder,&
obferuer de poiné en poinét, felon & ainfi que di¢t eft cy deflus.Ceflans tous aul-
tres empefchemens au contraire.Car tel eft noftre plaifir. Donne aValence,le cin-
quiefme iour de Septembre,Lan de gtace mil cinq cens trente fix.Et de noftre re-
gne le vingtdeuxiefme. Ainfi figne -

Parle Roy,mo.n Eignéur le Car'ciinal
de Lotraine, & aultres Prcfens.

_ : Preudomme.
Et feelle a fimple quene de cire Taulne.
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, Oronty Fme Delphmnatis, Re-

GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Primum elementorum Euclidis,Demonftrationes..

@ Principiorum Interpretatio,
ECEPTVM EST AB OMNIBVS,VNAMQVAN, Suiuflibetdis

que difciplina propria fibi védicare principia:qug etfi nulla prorfus &,‘,’;h:c:,g::on:
videitur indigere probatione,ex ipfis tamen 1aneq intellectis prin: dafore princi
cipijs,ad ea quz eadem confequiitur principia,deuenire vel facile ¢6 pia-
tingit.Idcirco generalé principiorii geometricori elucidationé,pros

theoridmve in fex priores libros geometricori elementorii Euclidis

Megarenfis (quos in gratiam ftudioforum omnium fufcepimus ins

terpretidos )pramittere : arqy intelleCtualem illam magnitudinum,

& figurarum cStemplationem(prius,quim ad propofitionum expofitionem deueniamus)

rudioribus geometricarum fpeculationum tyrunculis aperire, non duximus importunum.
€Triplicem itaque principiorum offendimus ordinem: vtpote, diffinitiones, terminorum Triplex ordo
naturam exprimentes:poftulata,ex ipfis colie®a diffinitionibus: & effata,feu cGmunes fen- g:f;'f;;ﬂ.m
tentias,qua dicuntur axiomata In primis ergo diffinitiones:dein reliqua fuo declarabimus rum.
ordine.€CA nimaduertendum eft igitur, fubie¢tum ipfius Geometriz fore magnitudinem, a Geometriz
numero quidem& materia feorfum abftratam.Magnicudinis autem,triplex aflignacur dis fl‘fb."&““,‘"
menfio Aut enim magnitudo longa tantdm imaginatur:aut longa, & lata: vel denique lons gn?g:l;;: <
83,8 lata,fimiilque profunda, fiue craffa abftrahitur. Quorum omnium mediatum vel ims menfio
mediatum principifi,pun@tum(alias fignum effe dicitur.Fingitur enim magnitudo per con Pa&i omnis
tinuam fuiipfius divifionem(quiquam in femper diuifibilia diftribuatur) deuenire tandem mMagnitudinis
ad parrem minimam, qua videlicet amplius diuidi non pofit, ac fi. foret omni dimenfione f,’;’é{:fg‘:"‘:‘w
priuata: inftar quidem vnitacis in difcreta quantitare . Ve quemadmodtim ex vnitatis muls htccom;au
tiplicatione,omnis conficitur numerus:haud diffimiliter ex huiufcemodi parte,vel indiuifis tio.

bili nota, per abftrattum feu tranflumptiuum eiufdem notule motum,omnem effingamus

oriri feu produci magnitudin&. Hanc itagg magnitudinis partem minimd, fiue notula indi»

uifibilem feor{um abftrattam, pun@um adpellamus:& ab Eudide ita primim defcribitur,

@ D¢ puntto,linea,atque _/’uperﬁdc, Diffimitiones,

@ zruaor ‘m,; uigos iy, ‘
' . : . . Punfum
1 Pun&um eft, cuius pars nulla, , une

Id eft,quod abftra&tii i cStinuo,velut ipfius cStinui pars minima,omni diméfione priuas .
tii imaginatur. €Ex cujus quidé piiti abftracto defluxu, per infinitd fuiipfius multiplicatio Vt linea ex
né,longitudo dimenfion( primaria cGficitur:quz Linea vocitatur, in hunc diffinita modi, :@ deferd
@regppn, uixos kwharls. : . )

2 Linea vero,eft longitudo latitudinis expers. - .

Hoc eft,latitudine priuata.Ci enim pun&fi omni careat diméfidnezfuo fluxu,feu erdffume
ptiuo motu,caufar tantummodd longitudinem. i o ,
Urogppis & vlog o, muae. ‘

3 Linezautem limites, funt pun&ta. ,

Incipit enim a punéto,& ex infinitis conficitur £un&is,in punéhimep terminatur. Omnis
porrd linea,vel reta,vel obliqua venit imaginanda. : .




2 . GEOMET. ELEMENT.

Qevydn paupi,ion Nrig Ul 07580’ auhs enpclons xaToee.

Re&alinea eft,quz ex equali fua interiacet punéta.
Vtpote,quz i pun&o in piictum breuiffime ducitur,ip{a terminatiua pun&a intermedijs
zquali pofitione coneftens:vti fubfcripta asbrc/linea reprefentat. Clim igitur 2 dato piicto,

Re@ta linea  in datum quodciique punétum vnica fit breuiflima via:fit, vt nulla rectalinea reQior detur -

non daturres altera, fed quatquot ab cadem punéto ad idem pun&um producentur linez rectz, in vnam

&ior. démeg lineam retam coincidant.Secus eft de obliqua: quz
;2:: col:lgariam ipfius reétz diffinitioné facil? defsribitur.n;m g
’ i &umyinfinite produciitur oblis '/J .
Obliquarum 2 codem punéto ad idem punctum,i ¢ P /L A\

u,,c,q,ﬁ" infinis QuZ linez,qu circunferentiarum portiones adpellantur: dane

' . o bliquis obliquiores. Veluti, qua ab codem piicto a/ad
2 dherlce Jr?g;; c/qper ipﬁ?m ds protrahu,ntur, oftendunt.@Ex linez autem imaginario fluxu,acfi

Supficiei abs f‘ucccdentium adinuicem linearum veftigium relinqueret, latitudo dimenfionum altera res
a&:::::a der fpondenter acquiritur,deferibitirgs fuperfidies. '
. CEm@sran & igh, 3 uiixos ngul BARTE Horor Lxa. . . : .
‘Superficies eft,qua longitudinem, latitudinémg; tantum habet.
Quz cim exordiatur i linea, & ipfius linez terminatiua punéta,ad motum ciufde.m ,res
&am vel obliquam lineam defcribant,in eadémquelinca mota quicfcat ipfa fuperficies: res
linquitur euidens qudd :
@emardns mpeTee 3p aupeed. .
Superficiei extrema funt linez. |
Porrd ciim linea,ad defcriptionem mota fuperficiel,recta fuerit, atgs in longum linez.rco
&z vniformiter, brevifliméque traduéta: fit upetficies,quz plana dicitur, & in hunc diffis
nitur modum, . ' . B
Qi medds imddrad,isy i Lfloow Tucis 1@ v a9dus S xe |
Plana fuperficies eft,quz ex zquali fuas interiacet lineas.
Id eft, quz per totam rectam lineam quaquauerfum accoms
¢ modatur, nullo prorfus inflexa curuamine: veluti obieta fus
petficies e/f.

Curua fupers Hinc curuz fuperficiei diffinitio, per contrariam elicitur imas
ficies. ‘ginationem:quz ex ea parte qua circunfle@itur,cocaua: forins
fecus autem, conuexa nominatur.quemadmodim tibi repras

fentat figura g/h.

CEx fuperficiei deniqs fluxu,folidum fiue corpus trina dimés

Solidorum o, fione,vtpote, longitudine, latitudine, atque profunditate cons
rigo- tentdi,abftratiué defcribitur.Quod vel vnica tantummodbd fus
perficie,vti fphara k:pluribii{ve fuperficiebus,vt cibum Lters
minatur . Sed de his in pofterioribus libris ipfius Euclidis tras
Vade (uperfis &andum . Igitur pro linearum atque fupcr!gciemm varietate,

cieril B(flfl?"PO diuerféque eorundem motu, feu abftraéto defluxu : varia, & pent infinita tum planorum,
;-::;:" P tim etiam folidorum, hoc eft fuperficierum & corporum abftrahitur multitude, pro limis
’ tum & angulofum varietate,diuerfis expreffla nominibus. : '

QD¢ reftilineis angulis.

Anguus, @ANGVLORVM.JIGITVR,QVIDAM PLANI:QVIDAM VEs
Planus, ry folidi.Planos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau
Solidus. & neur inclinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cSeurfu fis

gurantur : de quibus in poftremis elementorum libris. Nunc itaque de planis traétandum

Anguloriiori angulis. Pro quori elucidatione animaduertendum eft,quoties linea re&ta, atero limitum

gonotanda. manente fixo,altero autem moto,complet? circunducitur: defcribi fupetficiem,quz circus

lus adpellatur.vtpote,fi a/b/ reta,immoto pun@o a,ex bs in ¢,per d/ & e, rediens tandem

7
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LIBER L ;
in b,circum idem pun@um a,complet? reuofuatur: deferibens
planum circulare b/c/d/e.Nam pun@um b/ hoc modo circiidus
&um, lineam efficie orbicularem,quz drcunferentia dicitur:&
immotum pun&um a, medium,fiue centrum eiufdem vocatur
4 a b circuli.Hinc orta eft fubfcriptacirculi, & in ordine decimaquin

ta diffinitio . Prius quim autem eiufcemodi linea vniuerfum

\ compleuerit orbé, diuerfas cum prima & reli&a linea facic ins

\\J dlinationes, nufqud ab immoto recedendo piito. Hazc igitur

linearum fuper eodem plano fefe ita contingétium inclinatio

mutua,vel inclinationis habitudo (vt linearum a/ b/ & a/e/ vel

a/e/& ad) & non in direGtum conftitutarum;hoc eft,ynam eandémque re@am lineam mis

nime efficientium (cuiufmodi funt a/b/& a/d,vel &/c/& ase)planus vocitatur angulus:qui ab
ipfo Eudide,hoc modo confequenter diffinitur,” .

Wanloedds R noridsir 8 of Lol Vo 300 uudr aaloporor €MiAGY, ) uh ix° & Skfas’
xauciar Aos dMiIAe’ TR HEuucr xhiag.:

8 Planus angulus,eft duarum linearum in plano fefe tangentium,
&nonin dgire&o iacentium,ad alterutram inclinatio. -

Hzc autem inclinatio de redis lineis potiffimim venit intelligenda: tales enim anguli in
his primis fex libris geometricorfi elementorii pracipue¢ confideratur.Hinc dicit Euclides,
Qoo R i wbyd ywrooue oo corian ypgppocd 8.3io Sarr, v o psos xgeAa )k ori.

9 Quando agtem qua angulum continent re&z linez fuerint,re-

&ilineus angulus’ nuncupatur.

' Qudd fi exdem linez datum efficientes at;gulum fuerint obliqua,fiue curuz:curuilineus Planorum an
dicetur angulus.quales funt qui 2 circunferehtiarum caufantur interfertionibus. Si autem guloril diucrs
A N 6 V T 1 ex recta & curua angulus ipfe tas

~n

Redtilinei. Curuilinei, - Mixti. coficiatur: is mixtus venit ads
pellandus . Veluei funt anguli

ex dimetiéte,feu chorda,& ars
cubus circulor comprehentfi.
Potiffima tamen inter planos
/ : angulos,rectilineori apud Ges

ometras ( vti fupra diximus)
habetur confideratio.

@ Penes quid re€tilineorum angulorum attendenda magnitudo.

CCVIVSLIBET IGITVR ANGVLI PLANT RECTILINEI MA
gnitudo fiuequantitas,dicitur arcus circuli.ab ipfis lineis retis datd efficientibus angulum
comprehéfus:circuli inqui,cuius centrii ad concurfum diarum linear@i imaginatur,& qui
ad completam minoris earundem linearum reuolutionem defcribitur.Si data jtaque linez fus,
rectz angulum continentes,quadranté adamuflim comprehendant ipfius circuli: huiufmos Reétus,
diangulus reCtus dicitur. Si verd arcum includant quadrante minorem:acutus.Quoties aus Acutus,
tem idem arcus,quadrantem exuperauerit circuli:datus angulus nominatur obtufus.Quod Obtufis,
ex ipfo facile colligitur Euclide,cum dicit, -
Qoo & 8%ax'in’ K9awr sudas 1o IQufis morins’ iooeg dANAces moim, SO0 tsm L~
neg R iowr wnZr.agy & iQumin B0Gu,ng ST xardme 10 ir iqismer.
10 Ctim vero reta linea fuper re@am confiftens lineam, verobique Anguli e
. . . ) . initio.
angulosadinuicem zquales fecerit:rectus eft vterque zqualium. g i}
. . . . mea ¢
angulorum.Et quz fuperftat reta linea,perpendicularis vocita- diculagin

tur,{uper quam ftecerit.

a.ij.



Cur dnes ans
guli reéti inui
<& &quales.
Acutorum &
obtuforuman
lord diuers
1tas.
Lincarii qui,
titas anguli
nd immutat.

Notandum,

4 GEOMET. ELEMENT.
Cuiufinodi funt anguli asb/cs & arbrd, a reéta a/br fuper res

a
&am c/d/ ad perpendiculum incidf:nte,. ci\ufaﬁ. Fit enim reQa '
c/d, in quam cadit a/b,dimetiens circuli, 2 circunduéta bra,cirs
ca punétum brdefcripti. Nec poffunt ijdem anguli a/bres & a
—t d

b/d/ adinuicem quales efe, quin vterque quadrantem inclus

dat circuli: & ab/ re&a,ﬁ;ger re@tam «/d/ perpendicularis exis b
ftat. Ex quibus infert confequenter,qudd
@ AruBrax rwrix Lsiny pador opo%s. _

Obtufus angulus,maior eft recto n
Vt angulus e/ f/ g;includens arcum e/ g, quadrante maiorem, defcripti drca punfum £

circuli. Dicitur autem idem angulus e/fig/obtufus: quoniam ¢/f/8 fig/lineg re@2,0btufam

extrinfecus faciunt inclinationem.

Qofdn &, indosor 6pIWs. . |

Acutus vero,minor eft reo. 12 |y
Veluti angulus e/fh:cuius arcus eshreodem circuli quadrante :

minor eft. Vnde fit,ve ¢/f/8 f/h/ reGarum linearum inclinatio, /

in acutam conueniat habitudinem.Quanto igitur. obtufus ans
gulus e/f/g/maior extiterit,tanto minor erit acutus e/f/h: ipfa
h

porrd linea e/f incidens in g/h/vocitetur.  Et quonid eiufdem __2 '
circuli quadrantes funt adinuicé zquales:non jatur propterea £
rectus angul® altero rectior angulo.Secus de obtufis,vel acutis ' o

angulis:quonid arcus circuli quadrite maiores, eqdémve quas
drante minores varij funt,atque infiniti.Linearum itag maior
aut minor longitudo,quema%modl‘xm nec magnitudo circuliangul@ non immutat:hoc eft,
neque maiorem,neque minorem eundem efficit angulum.
@De termino & figura.
€CVM AVTEM OMNIS MAGNITVDO FINITA SIT, ET
terminata:diffinit c5fequéter Eudlides ipfi® magnitudinis termind,in hiic qui fequit mods,
Qogos ksin,3 s vs1 wépgs. -
Terminus eft,quod cuiufquec finis eft. 13 y
Vtpote,pun@um ipfius lincz,linea fuperficiei, fuperficies denique folidi:quemadmodim
ex eorundem abftractiua defcriptione facile colligitur.Itaque
@z xiipaee i), 78 8 Tvos ¥ vy dgar Dgisag ulvor.
Figura fub aliquo,vel aliquibus terminis comprehenditur. 14
Sub aliquo quidem,yt planii circulare,vel folidum fphzricum:{ub aliquibus verd,vt trifs
lum vel quadranguli inter planas,8& cubii aut pyramis inter folidas,& quz funt eiufces
modi. Sed de planis figuris,atq de lineis & angulis in eod€ plano conflitutis,his fex prios
ribus libris determinandum. \ v
o ~ @De circulo,eitifque partibus.
CINTER FIGVRAS,QVAE PLANAE VOCANTVR,EA DICI
tur effe fimpliciflima,quz vnico comprehenditur termino:cuiufmodi videtur efle circulus. ‘
Hunc itaque primim diffinit Euclides, '
@xvxdos b5l gfima COimuddy, b (s ypauuis B iagulvor, k xaAdTics TR o, 1
mods Ll 4" ohos el TR i 705 7% afiuarmos el rov, mekoous ol Meoaw il eou Kt ot
&M A s el
Circulus, eft figura plana,vna linea contenta, que circunferen= 15
tia adpellatur:ad quam ab vno pun&o introrfum medio exiftéte,
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omnes prodeuntes linez, in ipfius circuli circunferétiam inciden

tes,adinuicem funt xquales.

Hec diffinitio,ex data nuper(ciim de planis loqueremur angulis yabftrattiua circuli defcris
ptione fit manifefta. Ciim enim asb/recta linea data, circum &/ punctum complere reuoluis
B tur : punétum b/.fuo motu circunferentiam caufat, & immos
tum punétum & in circuli centrum permutatur.Hoc itag cirs
culi centrum, fecundum longitudiné ipfius asb/rete linez das
tz, ex omni parte diftabit 2 circunferentia. Ex quo neceffum
P a b eft,omnes reftas lineas ab ipfius circuli centro in circunferens
tiam eiufdem incidentes, fore eidem a/b (ex qua circulus des
feribitur) atque adinuicem 2quales. Hoc eft , eiufdem circuli
circunferentiam 2 fuo cétro zqualiter vndiquags diftare. Hing

< dicit confequenter,

ko700 R 13 xbidhy,d aaudor xahdme.

16 Centrum veroipfius circuli, punétum adpellacur.

De puncto medio velim intelligas: vt punctum 2, in obie&a circuli figura b/csdve. Linez
nanque limites funt pun&a : quorum immotum(circa quod videlicet alterum in circuli des
fcriptione dircunducitur )in medio permanet,& centrum efficitur circuli.

@oisuTpos & 7 nikd s, ity 63a Tig,dha 7 karrox Nyulon,y meogrovulon (@' gl oy
7ol uign Vo s 75 xVikhe averPrpd o, Nrs et s Toures 787 xikAor. ‘

17 Dimetiens circuli,eft re&ta quzdam linea per centrum ata, & cx
vtraque parte in circuli circunferétiam terminata, quz circulum

bifariam difpefcit.

Cuiufmodi eft linea b/d/fupra feripti circuli bie/dre,per ascentrum vtrinque producta: &
quacunque illi fimilis. Dimetiens enim,fiue diameter, propri¢ circulorum effe videtur:dia-
gonius autem,rectilinearum figurarum:axis verd,folidorum.

i punindior & 53 wAduloor g ue 8 76 14 A gul e 1 s dgpAsiulrroulvng
&z s 78 xKAx TP as’. ' :
18 Semicirculus,eft figura qua fub dimetiente,8 ea quz ex ipfacir-
culi circunferentia fublata eft, cétinerur.

Vt eafiguta, quz ex f/h/ dimetiente , & dimidia circuli drs
cunferentia f7 g/ h/ comprehenditur . Semicirculus enim cim
fit dimidium circuli: non poteft alijs lineis quam dimetiente,
& media claudi dircunferentia.

Qratipe wiks,is Potagulior At K%6ae 1) 1WKAS BEUPdo.
19 Seétiocirculi,eftfigura qua {fub re&alinea, & circuli circunferens

tia aut maiore aut minore {emicirculo,continetur.

i Clim enim reta linea per circuli centrum minime ducitur,’
vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:ea circulum is
pfum in binas partes difpelcit inzquales , quz circuli fectios
nes adpellantur . Quarum ea quz centrum includit circuli, vt
k//myobie&x defcriptionis,maior dicitur: reliqua verd, vtk
ym,minor adpellatur.Ipfa porrod linea recta k/mychorda fiue

m  fubtenfa: & comprehenfa circunferentiz pars, arcus refpon:

\// denter nominatur.
@De rettilineis figuris.

£ h

"

n

€POST CIRCVILAREM FIGVRAM, QVAE VNICO CLAVDITVR
: a.iij.

Dimetiétis &
diagonio& a»
xc differétia,

Chorda.
Arcus,



Trilatera fis
gura rectilis
neari prima.

Trilateraril
figurarGi d las
teribus difcris
mina.

6 GEOMET. ELEMENT.

limite,{uccedunt reilinex,hoc eft,retis lineis terminate ﬁgui-z, variam quidem, pro [ates
rii numero,angulorimve qualitate,denominationé obtinétes:quz itaab Eudide diffiniiitur,
vV reqnpa gpuacTa , To o 4%air wEULISuve. :
Re&ilinez figure, funt quz fub rectis lineis continentur.

Porrd inter rectilineas figuras,primum locum fibi vendicant trilaterz,fub tribus re@s lis
neis comprehenfz. Quoniam fub duabus lineis rectis non poteft ctineri figura, per ipfius
linez rectz defcriptionem. Subiungit itag generalem trilaterarum figurari diffinitionem.

€ TelmAdpg wli, 7ol N TELDY.
Trilaterz figura,funt quz fub tribus re&is continenturlineis.
His fuccedunt quadrilaterz,3 quaternario laterum numero denominatz.
Crirpdmitpx R, 1ol Az mardpor.
Quadrilaterz figurz funt,quz fub quatuor comprehéduntur re- 2,
&is lineis. - ‘
Et quoniam redtilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additios

nem,infinita videtur excrefcere multitudo,quam fingulatim defcribere, longum nimis vel
impoflibile foret: idcirco reliquas omnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffis

nitione complexus eft,

QrorizmAdrpg &, 7ol nz Bhaoror i moselpar &KYady whdkag ulix.

Multilaterz figure,funt qua fub pluribus quam quatuor recis »;
lineis comprehenduntur.

Quz quidem multilaterz figurz,longe facilioré ab angulis,§ ab ipfa later multitudine,
fortiuntur noméclaturi:vtpote,pentagona,hexagona,heptagona,oftogona, &c. Sunt eninx
in rectilinea quacungg figura tot anguli,quot & latera. Cim autem omnis multilatera
figura immediate refoluatur in trilateras, vel partim in trilateras,partim verd in quadrilas
teras: fubiungit propterea primiim trilaterarii, deinde quadrilaterarum figurarum,tum ab
ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilaterz figurz, aut tria la
tera funt adinuicem 2qualia,vel duo tantiim,aut nulla.

Q11 & TecmAbpor ampalmor,ioumAigor s Teiwry \a,® Gds Jozes Cagr a‘h&eﬁ':.
Trilaterarum porro figurarum,zquilaterd eft triangulum, quod 24

tria continet 2qualia lacera.
Veluri fubferipta in exemplum trianguli figura /& qua illi fimiles.

Qrooonals £, 1ol Vo uhrae inmesaor D egs.

Ifofceles auté,eft quod fub binis tantd equalibuslateribus cotinet, 25
Cuiufmodi funt triangula bsc,d,ad dlariorem fingulorum euidentiam depicta.

@z rarnror &, 7ol Tods mricees Laor wAMPY's.

Scalenum verd , eft quod fub tribus inzqualibus lateribus con- 26

21

. n
tinetur. - . 535 f
'Vt obieQa e f,g;triangula:& que funt eiufces  TRIAN . GVLA.
modi . Ab angulis autem totidem differentias w o >
nancifcfitur ipfa triangula.Omnis fiquidem tris vé‘ 3 g
anguli, vel tres anguli funt acuti , vel vnus res g 3 3

Gus & czteri duo acuti, aut denique vnus obs

tufus & reliqui itidem acuti: duos enim reftos >
aut duos obtufos, vel vhum re&ii & vnum ol{,‘. W ff’Vﬁxﬁm
fi i in triangul s . ‘
tufum angulii in triangulo offendere n6 eft pofs l\ sea / \h M
¢ 3 g

fibile.Hanc igitur angularem trilaterarum diffe
rentiam,ita fubfcribit Euclides,
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e & R TemMigar agpoimoor deSerwnar ul Teirndr g1, 0 Lagr o3 rearluas. )
27 Amplius trilaterarum ﬁﬁurarum » reGtangulum criangulum eft, Foa,
uod reGtum angulum haber. angulis diffes
Vt ifofceles byvel fcalenum triangulum e,proxima diffinitione defcriptum. renti.
@ aulrvnor &, %297 duprdar mviny.
28 Amblygonium autem,quod obtufum angulum habet.
Veludi antecedens ifofceles d, fcalentimve triangulum g.
Qofuwnor &, 70 Sas sfdac’ Lagr wrias’.
29 Oxygonium verd,quod tres habet acutos angulos.
Cuiufmodi funt zquilaterum a, & ifofceles c,atq triangulum fcalenum f:& qua eis fimis
lia funt triangula. Omnis porrd trianguli vnumquodque fatus,czteris duobus expreffis, Bafistrifguli
bafis vocitatur. Sequitur itagg,rectagula & amblygonia triangula:fore tantummodb ifofces
lia,vel fcalena.Oxygonium autem:& zquilaterum,& ifofceles, & {calenum offenditur trids
gulum.Quemadmodiim ex fuprafcriptis triangulorum licet elicere figuris.@Haud diffimi-

liter quadrilaterarum figurarum,tum ab angulori redtitudine vel obliquitate,tum ab 2quas Q‘f’dff‘;h“ ’
litate vel inzqualitate laterum,fuccedentia colliguntur difcrimina. rarum hguras

i difcrimina
@181 & nGumhdipor guuaTar, ~regmeror uls Lsw,d intmifgir 1 iss wj Spdormier.
30 Quadrilaterarum autem ﬁFurarum, quadraci quidem eft, quod

& zquilaterum & reGtangulum eft,

Veluti quadratum h. Omnnisitag quadrati vnumquodgue Radix quas
latus,radix eiufdem indifferenter adpellatur Fit enim quadra, drati.

h k tum , ex data linea refta abftra&iué in feipfam re&tiffime du-

&a: quemadmodiim numerus in feipfum duétus, quadratum

efficit numerum. .

Lempdunnes £,85pJorwnior uls x iadmAsigor K.
31 Altera parte longius, eft quod reGtangulum quidem,at 2quilate-
rum non eft.

Quemadmodi fuprafcripa figura k, quoad angulordm re@itudinem conueniés cum ipfo
quadrato,diffidens autem ex parte laterum. ,

@rizeRos 2,3 iadmAdogor sl ovn Sporsnior K. !
32 R hombus,eft qua equilatera,at rectangulanon eft.
Cuiufmodi eft figural. Céuenit itaque thombus cum ipfo

quadrato, in fola laterii zqualityte: habet enim duos obtufos,
m & totidem acutos angulos,qu d}uor rectorum fimul efficientes
quantitatem. £
QropBoaks & 70 s & w'ofarrior AL EY s Y] mvfw,idg aMiAaus 297,08 w7 iadwAd-
pordsmn, #7 dpSoramor., ' SR
% Rhomboides verd, eftqua ex oppofito latera & angulos habens

zquales,nequezquilatera,neque retangua eft.
Quemadmodim fupra depiéta figura myreprafentat. S$*que hzc omnia nuper enarras
ta quadrilatera,parallelogramma : id eft,quorum oppofit. itera funt adinuicem parallels, s‘ ar allclogras
feu 2quidiftantia Neque plures quadrilaterarum & regulacium figurarum contingit inues "
niri differentias:hincegidt Euclides,
Urx & mepy i 7 daidpg, Togailin xgAddw.
34 Praeter hec autem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantur.
i a.iiij.

<



roftulataque
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In quibus videlicet nulla oppofitorum vel laterum,vel angus
forii fimul obferuatur zqualitas,fiue refpddentia: veluti (lg.l:t

1v & 0, & quacunque eis fimiles quadrilaterorum defcriptios Q D' |
nes. 4

@Parallelarum lincarum diffinitio Vitima.
Qrapa Muroi da W bace ol Tireg of T8 7% GraiAe Seou, w) inBamouoes b’ avr.
por 10" txa Tepg ol ulpn & undimpg v ATy o dMRA s
Parallele reétz linez funt que in eodem exiftentes plano, &ex 35

vtraque parte in infinitum produéte,in nulla parte concurrunt.

Qualcs tibi reprazfentant a/b/& d/ linez rectz. In quarum
videlicet alteram,vtpote asb,rectalinea e/f/ad zquales feu res 5 . b
&os incidés angulos:8 cii reliqua dsretos itidem vel zquas ~ -~
les angulos efficit. Ex eo enim, alterius in alterd zqualis vtros ,
bigs furgitinclinatio:vnde fit,ve ip{2 datz linez in infiniti ex € 3 d
vtrags parte productz, zqualiter feu parallelicz diftent,nufs
quam adinuicem concurrentes.

Qainuam. Poftulata.
ORONTIVS.

ECVNDO LOCO,SESE OFFERVNT POSTVLATA:QVAE

petitiones a nénullis adpelldtur. Sunt autem poftulata,generales qugdam propofitios

nes,ex ipfis colletz diftinitionibus:qua pendenter ab auditore conceflz, poftulantur
affumuntiirve in ordinem feu rationem principij.Primum itag poftulatum,eft huiutmodi,
U HnSw, dog moerres anpels o ooy mucior Hyaar YO [y dayar. =

Abomnj punéto inomne punétum,retam lineam ducere 1
Poteft enim datum quodcungg punétum, in aliud quodlibet ‘

punctum,ctiam vbilibet imaginarii,per viam abftractiué flués /
do breuiflimam:retam defcribere lineam.quemadmodiim ex —
quatuor primis licet elicere diffinitionibus. Admirtéda eft itagg \
linea reta quantalibet,ac quibus volucrimus punctis, vbilibee
indifferenter rerminata.

ol Teanpgonluin 96 Tl B ouriyes 7 Kidao ixBear.
Ream lineam terminati, in continuum reétimg; producere.‘ 2

Nam verungg punctum ipfius datz re@z linez terminatiuum, per rectum eiufdem puns
&i defluxii,quantumlibet abftrattiue continuatii: poteft ipfam 2
datam lineam re@ cfficere Igiorem. quemadmodim ex data
lincarum reGarum colligitur defcriptione. |
@k Moo KAYTP 1t flgsiioeT xiMAor 309 Prodeu.
Omni centro & interuallo circulum defcribere. 3
Hoc eft,licet vbicunque volueris centrum defignare circuli,
& circa idem centrum,ad liberam femidiametri quantitatem,
ipfum figurare cicculum. Aut (fi velis) ex data quacunque lis
nea refa terminata, altero eiufdem linex termino vbiuis cols
locato,pet completam ipfius linez circunduGtionem,circulum
defcribere. Admittendi igitur funt, liberz quantitatis circuli,
pro data femidiametri vel interualli magnitudine.
@k Moo ok Opdock roviees foou eMiAous dai.
Omnesangulosreéos adinuicézqualesefle. 4
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Cdm enim dati cuiuflibet anguli re@ti magnitudo quadrans exiftat circuli, eit{démep cirs
culi quardrantes fint adinuicem zquales:fit vt inter quofuis angulos retos nulla poffit cffe
differentia,fed omnes fint adinuicé zquales. Quemadmodim ex his quz feptima,nona, &
decima pramifimus diffinitionibus,elicere vel facilé potes.

Qxed i ds Yo Kb’ , Kan Lumialzone , Toie oiros ngt) S 108 el uipn wrine,
Yo dg90r IAdaroras’ moik,inCaMauloae ai dVo adreee Kibéou vo° kmapgor, ovpzs Frmecs
oM iAas,t@ & ulpw dalr es K dYo oy tAdasors rurfous.

s Siin duas reétas lineasreta linea incidens,interiores & in eadem
parte angulos duobus retis minores fecerit: re€tas lineas in infi-
nitum produétas concurrere necefle eft, ad eas partes in quibus

anguli duobus rectis minores exiftunt.

Vtpote,fiin re@tas alb/& /d,re@a incidens e/fyinteriores angulos bre/f/& d/fie/fimul ¢5s
paratos,duobus rectis minores fecerit:ipfz linez a/b/& ¢/d,in infinitii productz,conueniét
. tandem in g,ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclinde

tur adinuicem partes b/d,quam a/c. Vnde quantd magis pros

ducentur bre,& d/f/partes,tantd propiores efficientur, in vnil
g* tandem fignum(vtpote g cancurrentes.Secus eft de a/e,8¢ ¢/f/

partibus:propterea quod anguli ase/f/& c/fre/funt duobus ans

gulis retis tantd maiores, quantd eifdem re&is minores fues

rint ipfi bre/fratqg d/fie/anguli. €Poflent & alia his haud dfi:
milia fubrogari poftulata:qua cim funt omnibus(etiam rudiffimis )per fefe manifefta,vel
quz recenfeantur indigna, hoc quinario cum Euclide contenti erimus numero.

kool iroreu. Communes fcntentiw.

’ ORONTIVS.
RELIQVVM EST TANDEM,COMMYVNES ELVCIDARE

fententias:quas gradi axiomata,latini verd effaca folent adpellare. St igitur cdmus
nes fentétiz,generales quada ac per fefe manifefte propofitiones,comunitérve {ci:
tae ab omnibus,& in principij rationem vel ordinem coaflumptz.Quarum prima eft hzc.
@1 15 adre iceeng) eMiAoss il iGe. .
r Quz cidem ®qualia,& adinuicem funt zqualia,
) Vitpote, fi / magnitudo fit 2qualis b/ magnitudini , eidem
b uoque b/fit zqualigmagnitudo:ncceffum eft /& csmagnitu
'x‘ 3ines fore adinuicem zquales . Idem habeto judicium de nus
— ~——€ . meris , atque czteris ciu{dem generis adinuicem comparabis
libus.
@ ket s (G fo0ig Aok I, 70 SAw Eshr i3t
2 Et fizqualibus zqualia adijciantur,omnia crunt 2qualia.
Qe ) &3 Towor TG dPeutpu 9 T xeToh armiulod 8B 1.
3 Et fiabzqualibuszqualiaauferitur,querelinquétur = ualiaerit.

V't fi d/& e/magnitudinibus inuicé zqualibus,zquales addantur magnitudines /& g:con
furgent d/fi& e/g/ magnitudines adinuicem pariter zquales.

— +—E— Quod fi verfavice ab ipfis d/f/& esg/magnitudinibus inuicem
Pl —K& _ =zqualibus,zquales tollantur fiquidé & g/magnitudines:relins

quentur /& e/magnitudines rurfum adinuicem zquales.
@ xocd {ad anioorg VG 0ot IR, 1o aAe 88y aen(Ge. _
4 Eth ina:clualibus zqualia adiungantur,omnia inzqualia erunt.
xociiaddse wrier i &Pocsge 9%, 70 Aormeiélr ane.
s Etfiabinzqualibus 2qualia auferantur,reliqua inzqualia erunc.

r

Decgtetis po
ftulatis.

Axiomata,ef
fata,{cu com
muncs fenten
tix.

5. communes
fententiz ras
tion& aqualis
tatis refpiciés
tes.
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Si nang h,k/magnitudinibus inzqualibus,zquales adiungantur magnitudines i, m:cons
furgent inzquales adinuicem magnitudines h/l/& k/m. Aut fi ab eifdem inzqualibus mas
gnitudinibus datis h/l/& k/m, zquales auferantur I/& m,qua’
—h + relinquentur h/& k/magnitudines, eriit adinuicem inzquales.
Kk om Vnde &verfa vice,fi 2qualibus inzqualia adiungantue,vel ab
. zqualibus inzqualia auferantur:confurgent,aut relinquentur
inzqualia. Hz fant igitur quinque pracipuz communcs {ententiz,rationem aqualitas
‘tis inter magnitudines,atg inuic€ comparabilia,tum facta inuicem comparatione, tum ads
dendo,fubtrahendéve occurrentem,refpicientes.
kol 7o 75 wd 7 dymhsme,iGe & MiAoss 1y.
Que ciufdem duplicia funt, adinuicem funt 2qualia.
Comunis fen  Hoc eft,qug eiufdem funt zqué multiplicia,vel 2qué fuperparticularia,aut 2que fupers
tétia pratios partientia, vel(vt fummatim comprehendam)zqué maiorazea funt adinuicé #qualia,nems
:':l m‘::t’u“" a . pe qudd zquali exceflu eandem fuperent magnitudinem. Vit
. < ' fi /& o/ magnitudines, eiufdé magnitudinis p/fint gqué mas
— P
) t —

iores,vtpote dupla: neceflum eft cafdé magnitudines n/& or
fore adinuicem zquales.Nam zqualibus magnitudinibus ipfi
p/in eifdem /& orcomprehentis,zquales afduntur exceﬁgs.
Idem cenfeto de numeris,& quibufcung inuicemn comparabilibus rebus,eandem ad tertid
maioris inzqualitatis rationem obtinentibus.

@xel 1o 18 7% Wpugv, {3 «MiAo1s S .

Et qua eiufdem funtdimidium,zqualia funt adinuicem.

c5.fententia,  Hzc communis fententia, pro magnitudinibus rationé minoris inzqualitatis ad eandem
P’:"‘.m ::; tertiam obferuantibus magnitudiné, ita venit intelligenda:vt
I'::at::mq — quzciig ciufdé funt gqué fubmultiplicia,aut fubfuperparticu

$r— —  laria,vel fubfuperpartientia,hoc eft,2qué minora,ea funt ads
imuicem @qualia.Vtpote,fi q/& r/magnitudines,ciufdem mas
gnitudinis s/fint(verbi gratia)fubduplz: illz erunt adinuicem
zquales,gro pterea qudd ®quali ab eadem magnitudine fuperentur exceflu.

Kol 7o R o pilor Tee 7 xMuAw,i €MiAais Lgir.

Etquz fibimet ipfis conueniunt,2qualia funt adinuicem.

Vtpote,fi dug refte lineg in hmiﬁbs',duz!e fuperficies in terminis,{eu laterib®& angulis,
& qu¢ funt fimilia ﬁn'tjlibus ex Oni partg cuenidt:ea oportet adinuicé gquari, & ecdtrario.
@Kol P Shor ualor 7 uigwsist.

Totumeft fua parte maius.

Adde qudd & xquale fuis partibus integralibus, id eft quz fimul fumptz ipfum totum
videntur integrare. ,
ke Yo K& e agpror s mpilagvar.

Duz retz linez fuperficiem non concludunt,

_Prius §enim fuperficié ccludere valerét:opergpretid effet,gemina piicta vtriufgs datarii
linearii terminos limitatia mutuo cSuenire. Duz itagp lineg recte,a dato piifto in datii pun
&ii producerentur:coinciderét igitur in vni atg eandem lineam rectd, fuperficiem conclus
dere non valentes.quéadmodiim ex ijs qu¢ quarta pradiximus diffinitione fit manifeftum.

@De Problemate, Theoremate,atque Hypothefi.

problemats, €EX HIS ITAQVE SANE QVAM INTELLECTIS PRINCI
Theoremata PIS? colliguntur problemata: hoc eft, ambiguz Impoﬁtiones, {cifcitationéfve,practicas fis
‘ gurard affectiones difcutiéres:& Theoremata,id eft,{peculatiuz propofitiones,przceptios
nis vt '3 participes, qua fingulis accidunt figuris {ola infpectione diiudicites.Quz quidé
omnia tali funt artificio ab Euclide diftributa,vt ex antecedentibus omnis fubfequentid vis
deatur pendere comprobatio:fidtqs mutua fubminiftratio fingulorum inter fefe & probles
Hypothefes. matum & theorematum.Quibus fuffragantur hypothefes,hoc eft,ex preuia fupradictorum
cognitione,aflumenti conceflx {uppofitiones. :

Mr
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'Vpér datalinea re@a rerminata, trianguli zquis,
MY laterum conftituere... 0 . . i

ORON TIV S.qSis data rectalinea terminata a/b,cuius Notapropof
R& 1! limites fint 2/ & b/pi@a:fuper qui oporteat trianguld zqui- tationem.”
B8 laterum céftiture:hoc eft, datam lineam re@am terminatam
e S8 in lacus ipfius coaptare tridguli, & reliqua duolatera,qua fint
cidemlinez datx zqualia, ex {uperius enarratis principijs inueftigare. Centro
- igitur a,interuallo auté a/b, deferibatur citculus bre/d, pertertium poftulatum. Ee
per idem poftulatum,centro rurfum b,codémg; interimllo b/a,déferibatur circulus
a/cre. Camigitur circulib/c/d/& a/c/e/in codem fint plano,& cémuncin habeant
femidiametrum,nempe datam a/b/reétam,tranfedtque per conftruttionem vnius:
circunferentia per centrum alterius:neceffum eft,b/c/d/circunferentid partim effe:
' :  intracirculum a/c/e,partim:verd extra,& elcontrariog
proptereafeft mutuo ingerfecare.Sitergo fectionii alte:
ra in puncto ¢,& conne&antur tandem reétz linez a/c/
¢. &bsc,perprimi po&ulatﬁ,Triangulﬁ eftitag;a,b,c,(nd
- congruiitenim,neqs in diget coftituiitur ipfza/b,brc,
. & c/a/linez re@a:cd erigond includit {uperficic a/brc)
o - .. dicog & zquilaterii.Quonii pun&tum a,centriieft cir-
culi b/c/d:equalis eft igitur a/c/re€ta,ipfi asb, per decimiquinti diffinitioné. Rur,
{um,quonii 'un&umiccntrﬁ eft circuli a/cre:zqualis:cft, per candé diffinitioné
brc/recta,cidéa/b.Duzigitur a/6,& bre;eidéasb, funtequales: eapropter & zquales
adinaicem,per primam communem {entétiam. T 'fes itaque linezash;b/c, c/afant
adinuicem zquales.Igitur {uper data rpéta linea términataa/b,conftitutdeft trian-
gulum zquilaterum a/b/c Quod facereoportebat.. *--* - - . e

5 reifae By petemg B

Pos 7§ fobofmionpde TH Sobeoy lubea ionp (ubGap biddpu. -
: Problema 2,  Propofitio 2. ~ -
2 e D datum punét,date ret¢ line 2quam reti lined ponere-
OR O N T I'VS.€Sit datii puntti a,datavero linea recta brcicui expedit;
ad ipfum punétum a,zquam re€tam lincam ponere: Ducatur itaque reta ab, per
primum poftulatum: fuper qua triangulum zquilaterum conftituatur a/b/ d, per
primam propofitionem.Etcentro b,interuallo auté brc,drculus defcribaturcre f,
per tertium poftulatum. Arque perfeciidum poftulatum, producatut re@ab/d/in

W



12 GEOMET. ELEMENT.

ipfius circali circunferentiam: fit§; d-e.Centro rurfum d,interualio auté d e circu
. lus defcribatur e/g/h, peridem tertium poftulatii. Pro-
ducatiirque tandem recta dza,in circunferentiam ipfias
¢/g/hscirculi,per fecidum poftulatumsfit;drg. Cam
igicur punctum b,centr@ exiftat circuli cze/f: zqualis eft
b/orecta ipfi br ¢, per decimamquintam diffinitionem.
Rurfum quoniam punétum d,cétrum eft e/g/h/ circuli:
zqualiseft,per candem diffinitionem,re&ta d/e/ipfi d/g:
- Aquibus fiapferitur 2/d,& b/d/inuicé 2quales(nempe
_ “latera trianguli zquilateri)reliqua a/ g,reliquz bre, per
tertiam communem fentétiam crit zqualis. A tqui monftratumeft, quod & brc/ ei-
dem b/e/eft zqualis. Binz igitur a/g/& brc, cidem b/e/funt zquales:quapropter &
xquales admuicem; per primam communem fententiam.Ad datum ergopii¢tum -
asdatz re@z lincz b/c, zqualis reta linea pofita cft a/g.Quod oportuit feciffe.

‘ ‘ PospMpa 1 Peibes
Axo Reomodp wiadp dricwp,&ms 4 pigovosy Tl iNkorovs Towy tuddnp HpshGps
| Problema 3,  Propofitio 3.
Vabus datis retislineis inequalibus, 3 maiori minori #qui 3
reGtamlineam abfcindere.” . | .
OR ON T I VS.(Sint datz binz rectz lincz inzquales,a/b/quidé maior, minor
verd c/dscui recepti fit,ab ipfa maiore a/b,2qui lineam rei abftinderc.Ad datit
ergo punctuma alterum ipfius maioris a-b- limitem, eidem minoric/d/ ponatur
xqualis,per fecundam propofitioné: fitg; ase.Et centro a,interuallo autemare,cir-
culus defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum. Cim igitur a/ ¢/ re@a fit zqualis
‘ .~ ipfi e/d, fitq; ¢/d minor ipfa a/b, per hypothefin:erit &
a/e/eadem a/b/ minor. qua enim funt zqualia,ciufdem
- funt zqué minora,per conuerfam feptima cdmunis fen
tétiz.Egredictur ergo a/b/maior ipfa ase, circunferéeid
circuli ¢/f/g,ad interuallum eiufdem a‘e/ deferipti, ean-
- démg; circunferétiam egredicndo (ecabit:fecet igitur in
4 punéto f. Et quonii punétd a,centrum eft circul e/f/g:
. .- aqualis eft a/f/re€taipfiaze,per decimamquinti diffini
tioné.Eidé porrd ase, 2qualis eft & recta c/d.Binz igitur a/f/& c/d,ecidem a‘e/ funt
z(%ualcs:& propterea zquales adinuicé,per primi comunem fentétiam.Eft auté &
a‘t, pars ipfius maioris a/b Duabusergo lineis retis inzqualibus datis, a/b/quidé
&c/d: i maioriasb,fcta eft a/f7 ipfi c/d/minori zqualis. Quod oportebat facere. -
Sulgnp «, Fedbsare &,
Ay duio rpipww mls dio wAtuglts , s Ruad wAsvgads ioves Uy inmerlpap Weaion,
wod i yaviap TN paviiong Ly Thir Xzxd P Towp iwoaBy widuxoufinp,© Tip 6
ap 7 Pl Toup ifayugd B apiyavep et wpipdvg lovp tsauywj d Aoiarad povios mis Nosmeeig
qovlougloas lovaiuarion tuation,ie’ &s &1 ioon @Awpai Smordrsar. L

| Theorema 1, Propofitio 4.

SI duo tridgula duo latera duobus lateribus 2qualia habuerint 4
alterdalteri,& angulum angulo qualem fub 2qualibus rectis

(4
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lineis contentum:& bafin bafi 2qualem habebunt,& trian gulum
triangulo zquumerit, & reliqui anguli reliquis angulis zquales

‘erunt alter alceri,{fub quibus zqualia latera fubtenduncur.

O RO N T V S.Sintbina triangula a/b/c/& de/f,habentia duo latcraa/b,
&a-c,duobus lateribus d ¢/&d f/alternatim zc}_ualia,hoc eft,a/bvipfi d/e,&a/c/ipfi

d fatq; angulum b/a/c,zqualem angulo e/d/f/ {ub zqualibus rects lineis conten-
to. Dico primiim, quod bafis b/c/eft zqualis bafi ¢/f. Comparato nang; triangulo Pars prima
abreipfi de/f, atque puncto a/{upra d/pii€tum conftituto, extenfdque recta a/b, theoremati.

fuper re€tam d/e:conucnict punéta b/ipfi pun@o e:nam

Yy N azgfipﬁ d/e/per hypothefin eft zqualis.quz autem funt

/ : adinuicem zquala,fibimetipfis conueniunc,per conuer-

b e/ fam otauz communis fententiz. Et quoniam angulus

T,y f  brasc,anguloe/d £/ per hypothefin quoque eft 2qualis:

‘ cadet igitur,per candem conuerfam,a/c/reéa,fuper re-

/ €tam d/Efecus cnim alter angulorum foret reliquo ma-

] ~—\¢ ior,cStra ipfam hyposhefin. Atchm a/c/& d/frrecta, fint

f ex cadem hypothefi adinuicem zquales: conuenict rur-

fum punétum c/ipfi punéto f,per allegatam otauz communis fententiz conucr-

fionem.Binz igitur rectx b/c/& ¢/f, ab eodem communi pii€to,ad idem commune

pun@um educentur: cSucnient ergo adinuicem,per datam ipfius linez rectz diffi-

nitionem.Conuenientibus enim b, ¢/& c,f/limitibus,{i ezdem b/c/& e/f/ reétz mi-

nimé conuenirent: dux linez reétz includerent fuperficiem,contra decimam com

munem fententiam,& diffinitam rectarum linearum defcriptionem.conuenit itag

b/cipfi e/£.Quix autem fibimetipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem,per oéta-
uam cdmunem fententiam.bafis ergo b/c, bafi e/f/cdcluditur zqualis.@Dico pra- Pars fecunda

terea,g triangulum a/b/ctriangulo d-e/fzquum eft.Conueniunt cnim fingula la-

tera ipfius a/gxotrianguli, fingulis d-e/f/ trianguli lateribus : & triangulum igitur

triangulo conuenit. Vnde per candem otauam communem fentétiam,a/brc/trid
lum, ipfi d-c/f triangulo zquum erit.@LAio tidem,reliquos angulos reliquis an. Tertia pars.

lis,{fub quibus zqualia fubtenduntur latera,fore alterum alten zqgalcs:vtpotc,

a/bse/ipfi dre/f,fub quibus a-c & d/f,& a/vb/}Pﬁ d/fre,fub quibus a-bs & d e late-

ra {fubtenduntur zqualia. Conucniunt enim fingula latera fingulis lateribus, (ub

uibus ipfi continentur anguli. Ex laterum porro conuenientia zqualis coriidem

axbfcquitur inclinatio.ex quali auté inclinatione laterum,contentori angulorum

cSuincitur zqualitas. Si bina igitur tridgula duo latera duobus lateribus 2qualia
habuerint &c. vt in theoremate.Quod erat demonftrandum.

. oo B 59“9"[‘"‘ B  Peibwis &
QpiosohBprpiybrap ot s 7§ Pdiod Yyomions irace &R iNauss do.nod AoonfANITSp
' Fliowp iviadyyed Kb Thi. pdop yarion oo &MiNous toorrox. o

| S ' Theorema 2, Propofitio s. :
s IS_ofcelium triangulorum qui ad bafin funt anguli,adinuicem
funt zquales: & produdtis zqualibus retislineis, qui fub bafi -
funt anguli adinuiccm 2quales erunt.
O RO N T 1V S.qSit triangulii ifofceles a/brc cuius latera a/b/& a/cAint ad-
inuiceit 2qualia-Hac autéver{us d,& ¢,puncta,in cstinui re@img; procll,u'cantur:
. . .’.
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per fecundum poftulatum. Aioitaque primum, angulos a/b/c/& asc/b, quiad ba-

fin b/c,fore adinuicé zquales:angulum przterea d-b/c,angulo b/cre/fub eadébafi
bsccottituto,itidem cozquari. Sufcipiatur enim in b/d/rea cotingens punéti,

fitg;illud d:& data rectab/d,fecctur et zqualis c/e,per tertiam propofitionem:con-

Primus often netantiirg; bre,& ¢/d,linc re¢te,per primii poftulatd. Cumigitura/b fie zqua-
fionis difcurs [js 5/¢,per hypothefin,& b/d/ipfi c/¢,per coftructioné:crit & a/dpfi ase,per fecun-
fus. dam communé (ententid,zqualis.Bina ergo latera a/b/& ase/trianguli a/bre funt
" zqualia duobus a/c/& a-d tridguli a/c/d,altcrum alteri: eftq; angulus quiad afub

“zquis lateribus comprehéfus,vtrig; tridgulo communis.Bafis igttur bre/ bafi ¢/d/

eft zqualis,& totd triangulum a-br e/ toti tridgulo a/c/d/zquale,atqg; reliqui angu-

. - li reliquis angulis, {ub quibus 2qualia fubtenduntur la-
Secundus. a tera,re{podenter zquales,vtpote/abre/ipfia/c/d,&a/d/
"ipfiase/b:per quartd propofitionem.  Rurfum,quo-

nid b/d/ipfi cze/per conftructioné eft 2qualis,&b-e/ ipfi

c/d/zqualis oftenfa eft:bina propterea latera d/b/& d/cs

b c tridgulid/b/c,duobus e/b/& e/ci1pfius e/brc/ tridgulila-

terib? funtaleernatim zqualia.& cotétos fub ipfis zqua-

1 Q libus lateribus angulos,vtpote,quiad d/& e/monftraui-
/ : i mus zquales:candémg; bafinfubtendunt bsc. Trianguld
. : igitur d/b/ctriangulo e/b/cveft 2zquale, & reliquianguli

reliquis angulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,adinuicé zquales:per can

dem quarti propofitioné.Angulus itag; d-brc, angulo b/c/e/cft zqualis: necnéan-

Recolle&tio  gulus brc/d, ipfi angulo b/c/e. Totus porro angulus a/bre,toti angulo a/c/d/ zqua-
demonftratio Jis nuper oftéfuss eft.Igiturfiab cifdem zqualibus angulis a/b/e/& a/c/d, zquales
auferantur angulib/c/d/& ¢/bre:qui relinquentur angulia/b/c/ & a’ ¢/br ad bafin

bsc,erunt per tertiam communem fententiam adinuicem zquales.Et qui {ub cadé

bafi b/c/funt anguli,vtpote,d/b/c/& b/ce,nunc quog; méftrati funt zquales.  Ifo-
fceliti ergo triangulor@,qui ad bafin funt anguli &c.vt in theoremate.Quod demon

_ftrarc'oportebat. Corollarium.
@ Hinc manifeftum eft,triangulum zcauilatcmm’trcs a :Eulos adinuicem zquales
contincre. Quoniam binatim fumpta latera, femper offenduntur zqualia: & duo
quog; anguli omnifariam fumpti confequenter zquales. :
, | oudgnux ¥y _ Pgdbaie 5.
P Aprpiydvs ok i pumio ioou kM iNeczs $1yugd ock Kz WL o e’ puwvis Nz TRivETOL
I, whsupact ivon &RiNaus toovTocs. _ o S
Theorema 3,  Propofitio. 6. L

I crianguli duaanguli, zquales adinuicem fuerine: zquales
quog; angulos fubtendentialatera qualia adinuicem erunt. -

ORO N T I VS.q(Efto asb/c/tridguld,cuius anguli a/b/c/& a/c/b/Aint adinuicé
zquales.Dico propterea,quod latus a/b/zquii eft laterta/c.Sinangsa/bs & asc/late.
ra forentinzqualia,alterum eflet maius:vepote, a/b.Poflet itag; 2 maioria/b,fecari
ipfi a/c/minori #qualis,per tertid propofitioné.cfto igitur brd: & connetatur ¢/ d/
refta,per primum poftulatum.Cadet igitur recta /dvintra triangulum a/b/c:diui-
détq; latus a-b,& angulumasc/b/in duos angulos,atqs datum a/b/c/criangulym in
bina triangulaa/c/d & d/bsc.Atqui a/b/c/triangulum,ipfo d/bc/triangulo( ggmge
Deméflratio  totum fa parte)maius cft:per nonam communem {ententiam.Quod i a/c/recta
ab impofiibili o rep zqualis ipfi b/d,& b/c/fitverigs triangulo communis:eflent bina lateraa/c/&
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b/ trianguli a/c/b, 2qualia binis lateribus ¢/b/ & b/d/
ipfius trianguli c/b/d.quz clim zquales adinuicem com.
prchendantangulos a/b/c/& a/C/%,pcr hypothefin:bafis
a/b/datia/c/b/erianguli,foret 2qualis bafi ¢/d/ipfius triz
gulic/b/d,per quartam propofitionem:ipfum denig; eri-
. . anguluma/bre,ipfitriangulod/b/c/zequale, totum videli

cet {uz parti.quod per nonam communem fententiz eft
impoffibile.Non eft igitur a/b/latus,maius a/c.Similiter oftendetur,quod neg; mi-
nus.Acqui cft itagslatus a/b,ipfi lateri ac. Si trianguli itag; duo anguli zquales
adinuicem fuerint,zquales quog; angulos fubteridentia latera zqualia adinuicem
crunt.Quod fuerat oftendendum. Corollarium.

@E: proindc fit manifeftum, triangulum zquiangulum, fore verfa vice zquilate
rum.anguli enim binatim fumpti,femper offenduntur zquales: & duo quog; late-
ra omnifariam fumpta,refpondenter zqualia.
' Oxdpupx 4 Pedbears  &.
Pi afig &urilg ivbeaco’ dai Tueis auaeis dudeious, &Aax o tubEion Tron tnaTipa ikaiga
8 ousadioorractymehs EMQ uod ERG opsic T T GuTE pien T duTR wigaT Txougon
Tocis ¢f &gy tubeaus.
Theorema 4, Propofitio 7.
7 S Vper eadem re@a linea, duabus eifdem reétis lineis,aliz due
reCtz linez 2quales altera alteri non conftituentur, ad aliud
atque aliud pun&tum, ad ealdem partes, eofdem fines primis res

&is lineis poflidentes. | , .
O R O NTIVS. @Super data inquim reéta linea a/b, duz retz lincx a/c/&
b/c,a limitibus a/& b,ad datum punétum c/conftituantur. Dico qudd fuper cadem
a‘b,aliz duz rectz linez,vtpote a/d & b/d,ad aliud pun@tum,hoceft d,ad cafdem
quog; partes,non conftituentur eifdem a/c/& b/c/altera alteri zquales,vepote a-d/
ipfi a/c,& bsd/ ipfi brc, cofdem fines a/& b,cum cifdem primis retis lineis a/c/&
b/c/poffidentes. Aut enim punéum d/ cadet in alteru-
tram lincarum a-c/& brc,vel intra eafdem,aut extra.At-
qui in alterutram datarum lincarum,ipfum d/punétum
minimé poteft incidere . Cadat enim (i poffibile fit) in mgf'“'
re€tam b/c.coincidet igitur bsd/recta,(uper re€tam bre:
 &cumdfitaliud pactum quim c, erit eademb/d/pars
ipfius b/c. Non erit igitur b/d,2qualis b/c: totum enim
foret zquale fuz parti,contra noni communem fententiam. Similiter oftendetur,
@ neq; ina/c/re€tam,neq; in alterutrd auta/c/aut b/in continud rectimgg; Erodu‘
&i,cadet idem punéti <A.l[Dico praterea,@ neq;intra cafdé lineas /¢ & b/c, ip- Secunda.
fum d/pi&d poteft incidere.Efto enim(fi fuerit poffibile)vt in fubferipta figura &
3 conexa ¢/d/ re@a,per primd poftulatii,vtrag;a/c/&a/d,
per fecundi poftulatii,in continud re&tdmg;,viq; ade/&
t figna producatur. T'ridgulaigitura/c/d/&bsc/dAuper
cadebafic/d coftituta,forétifofcelia. & angulus propter-
ea asc/d,zquus eflet anguloa/d/cmeend b/e/d-angulus,
ipfi bsd/c/refpondenter zqualis,per primi parté quintz
propofitionis:& per f&cungi ciu{dem propofitionis par-
tem,qui fub cadem bafi /d/fiunt anguli,adimll)icé quoq;
j.

. €
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forée zqualcs:vtpotc,ad/f/ipﬁ d/cse.Angulus porro d/C/c,rPaior cft angulob/c/d
(népe totus fua partc)ecapropter & c/d-f/angulus, foret cod;: apgul_o bsc/d’ maior:
& maior confequéter ipfoangulo b/d/c.nam xquales anguli,ciu{dé funt zque ma-
iores,vel zqué minores:per cuerfam fext,atq; feptima cdmunis fentétix inter-
pretationé Eftauté c/d/tangulus,pars ipfius anguli b/d/c.Particularis igitur angu
lus, maior effet totali: quod per candem nonam cdmuné fententid eftimpoffibile.
@ Haud diflimile {cquetur incéucnicns:vbi datil puntd d,inciderit extra prafatas
lineas rectas a/c/& b/c.Si niq; id poflibile foret,vel carum altera qua ex a/piicto,

d

b

alterd quz ex b/fecabit: aut nulla dabitur pradi@tarum
linearii interfecio.Secet primum a/d/ipfam b/c& con-
nectaturc/d/rea, per primum poﬁulatum.Triangula
rurfuma’c/d/&bsc/d/eflent ifofcelia:& quiad communé
vtriufq; tridguli bafin ¢/d fiunt anguli,per primam par-
tem ipfius quintx propofitionis,zquales adinuicem.ve-
pote,a/c/d ipfi a/d/c,& bsc/d ipfi brd/c. Atqui angulus

a’c/d,angulo b/c/d/maior eft, per nonam communem fententiam: recta enim b/es
diuidit a/b/d/c/quadrilaterum, & angulum propterea a/c/d.Igitur & a-d/c/angu-
lus,eodé angulo b/c/d/maior effet:& maior confequenter ipfo b/d cangulo.angu-
lus portd asd/c,eft pars ipfius anguli bsd/c:recta nigsa/d,diidit eddem b/d/c/an- -
gulum,atg; a/b/dc/quadrilaterum.Pars itag;,totum rurfum excederet:quod ipfi
nonz communi videtur aduerfari fententiz.Idem etiam concludetur,vbi a/c/recta
fecuerit bsd:vbive pun@um d/ita feorfum locabitur,vt nullafubfequatur pradicta-
rum lineard inter{ectio. quemadmodum ex fecunda figurz difpofitione deducere
vel facile potes, ¢/in d,atq; € diuerfo permutato. Non funt igitur a/c/& asd/reta
linez,neq; b/c-& b/d/adinuicem fimul zquales.Super eadem ergo reéta linea,dua-
bus cifdem rectis lineis &c.vt in theoremate.Quod demonttrare oportebat.
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Theorema s,

I bina triangula, duo latera duobus lateribus alterum aleeri
zqualia habuerint,& bafin quog; bafi zqualé:angulum quog;

Ny ;

Propq?tio s.

fub :equal.ibus re&tis lineis contentum zqualem habebunt.

O R O N T IV S.q[Sintbina triangula a/b/c/ & d/e/fhabétia duo latera a/b/&
&arc,duobus lateribus de/&d f-alternatim zqualia,hoc eft,a/b ipfi d e, & ac/ipfi

a

(4]

d

ner

ad

/

hlal

d/£fitg; bafis brc,bafi d fitidem zqualis. Aio itaq; angu
lum bra/c,angulo e/d/f7 efle refpondenter zquale.Com
paratis nanque adinuicem triangulis,& puncto b/fupra
punctum ¢/ conftituto, extenfdque bafi b/c/ inre€tum
ipfius e/f: conuenict pun€tum c/cum punéto f, per con-
uerfam oftauz cdmunis {éntcntiz.CéucnicntiEus auté
b/& e,atq;c/& f/punétis,cduenict & punétiasci puncto
d.Quonii fi a/& d’punéta minime cduenirent:fequere-
tur exhypothefi laterd, @ fuper eadem rectalinea brer
aut e/f,duabus eifdé lineis a'b/& a’c, vel a/e7 & a/f, alize
duz rectzlinez d/b/& d-c, feud-e-& df,adaliud arg;
aliud pun@um, hoc efta/ & d,ad cafdem quog; partes,
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cofdem denig; fines b’ & e/vel e/& f/primis retis lineis poflidentes, altera alteri
conftituerétur zquales.quod per antecedenté feptimi propofitioné demonftratii
eft impoffibile.Cogruit igitur d/punéti,ipfi punéto a: quapropter & anguli brarc,
angulo e/d/f,congtuere neceflum eft,foréq; illi zqualé.Cogruentibus enim termi-
nis:congrufit & ipfx lincz reftz.cx retart porrd cduenientia,fub quibus ipfi con
tinétur angulizeadem furgit inclinatio.cx qua demum pati lincarum inclinatione:
corundem angulori conuincitur zqualitas.Ergo fi bina trianguls, duo latera duo-
bus lateribus &c.vt in theoremate: Quod oportuit demonftraffe.

PefAnpa & Pedbeng 6.
Hp Pobioncp ypwviacp tublypocppop dtixo Tepsp.

Problema 4, Propofitio 9.

9 Atum angulum re&ilineum,bifariam fecare.
OR ONT 1V S. Efto datus rectilincus angulus a/b/c:quem oporteat bifa-
riam fecare.Sufcipiatur igitur in a/b/reta contingens punétum difecetiirg; 4 reli-
qua brc, ipfi b/d/zqualis, per tertid propofitionem, fitq; illa bre.Et per primi po-
ftulatum,conneatur reta d-efuper qua triangulum zquilater G dve/f, per primia
propofitionem conftituatur.connectatur tandem re€tab/A, per idem primum po-
ftulatum.Manifeftum eft igitur,rectam b f/fecare datum angulum a/b/c:protrahi.
b tur enim ab angulo qui ad b,ad oppofitum angulum qui
ad f/in b-d/f-e/quadrilatero.Aio quod & i féi/f,datum
a-bsc/angulum bifarii fecat.Cim enim b/s/pcr conftru-
3 - ¢&tionéfit xqualis ipfi bre,cdmunis autem b/f:bina itag;
7 laterad b/&b/f/trianguli d/b/f,duobus lateribus f+b/&

\

bse/trianguli f/b/e/ {unt alternatim zqualia.Eft infuper

- bafis dA,bafi ¢/f itidem zqualis:funt enim latera tridgu-

a lizquilateri d e/f. Angulus igitur d/b/fangulo f/b/e,per

oftauam propofitionem eft zqualis. Datus itaq; rectilineus angulus a/b/c,bifariam
4 re@a b/fAecatur. Quod facere oportebat. :

PosfPhrpa ¢, Peobears 1
Hp ;0888cp poviap mwemgao’pimp Rixo Teipdp.
Problema s, Propofitio  1o.

10 Atam retam lineam terminatam bifariam fecare. -
ORONTIV S.Sit data reéta linca terminata a/b,quam bifarid fecare
. fitoperzpretium. Conftituatur igitur fuper eadem asb, triangulum zquilaterum
a//b,per primam propofitionem :fecetirg; per antecedentem nonam propofitio-
, nem angulus a/c/b/bifariam,reta quidem ¢/d,a punéto
x c/in d/pun&umipfius lateris a/bs coexten(a.Dico lined
a/bsdatam,fecari bifariam in picto d. Cam enim azc/b/
triangulum fit zquilaterum,zqualis efta/c/ ipfi ¢/b: ¢5-
munis vero ¢/d.Binz igitur a/c/& ¢ d/ triangulia/ ¢/ d,
duabus d-c/& c/b/tridguli d/cb,funtaltera alteri zqua.
/ les: & qui fub ipfis zquis lateribus continentur anguli,
a d per conftructioné funt adinnicem zquales,hoceft,a/c/d,
1pfi d/c/b.Bafis igitur a/d,bafi d/b/eft zqualis,per quar.
tam propofitionem.Data igitur re@a linea terminata a/b,bifariam {¢éta eftinpun
¢to d.Quod oportuit fecifle. i
il
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Problema 6,  Propofitio 11,
Ata recta linea,d puto in ea dato, retam lineam ad angu-

los rectos excitare. |
O R O N T 1V S.Efto reta linea dataa/b,datiimg; in ea pitd c:a quo oporteat
reétilined adangulos rectos excitare.Sufcipiat igitur in a/c/re€ta,ctingés puntti:
fitgsillud d.fecctur praterea a reta obsipft d/c/zqualis,per tertid propofitioné,vt-
pote cre.deniq; fuperrecta dve, tridguld zquilaterd coftituat d/fre, per primi pro-

d <

L2

pofitioné:coneétatirg; recta of,per primi poftulatt.Di
co c/f/re€td,ad retos angulos cofiftere fuper data rectd
a/b.Quonii d/ c/eft zqualisipfic/e,comunis autéc/f/di-
uidés d/f/e/tridgulii.Duz igitur f/c/& c/d/ridgulifrc/d,
duabus f/c/& c/e/trianguli t/c/e,funt altera alteri zqua-

, les:& bafis d/fbafi f/¢,per conftructionem aqualis. An-

gulus itaq; f/c/d,angulo f/c/e/fub xqualibus rettis lineis
cotento,per oftauam propofitionem eft xqualis. Reta

igitur c/f/confiftens fuper rectd a/b,zquales verobique facit angulos: ergo rectos,
per decimam diffinitionem.A dato igitur picto c,datz retz linex a/b, re@ta linea
o/f/ad re€tos excitata eft angulos.Qpod faciendum fufceperamus.

_ Ppofhnpe £, Pedbears  1f.
1 This RoBEGep tubEiep Earsigopy ko T Robof TO- anpcouy § pik isip in auiie,kaberop tu-
I E,Oé‘up Ypopphy ceyecyEip. .
Problema =, Propofitio 12.

\Vper datam re@Gamlineaminfinitam, 2 dato puncto quod in

ea non eft,perpendicularem re¢tamlineam deducere. ,
O RONTI1V S.€S1t data recta linea infinita a/b,datum vero pii€tum quod in
ca non eftc:a quo,in ipfam a/b,perpendicularem rectd lincam dcc})uccrc ficopera-
Conftru@tiofi pretium. In codem itaque plano, in quo dataas b/ reta linea infinita, & datum
punétum c,ex altera quidem parte ipfius a-b,contingens punéti fufCipiatur: fitg;
illud d.Erit igitur ¢/d/interuallum,dirimétg; ipfam a/b/re€tam .Centro ergoc, in-
terualloautem c/d, circulus defcribatur e/f-g, per tertium poftulatum. Hic porrd
circulus e/f/g,cimin codem fit plano in quo & reéta asb, firq; finitus, cadem verd
a/bsinfinita,& dirempta ab interuallo c-d:{ubtendet propterea idem e/f/g/circulus

p——

partem ipfius a/b,egtedictdrq; eadem a/b,reétacirciife-
rentiam 1pfius e/fg/ circuli,candéntque circunferétiam
egrediendo fecabit.Secetigitur in ¢/& f/punétis:diuida-
targ; recta & fubtenfa e/f/bifariam,in punéto quidem h,
per decimi propofitionem.& connectantur tandem cve,
pc/hatq; o/f/reGte,per primum poftulatd. Dicoitags,re

)

@i c/h/perpendiculariter incidere (uper datd,reti asb.
" Quoniame/h/ zqualis eft ipfib/f, per conftructionem:

/by verd dirimens c/e/f; triangulum, verique communis. Binz igitur c/h/& hres
trianguli c/k ¢, duabus c/h/ & h/f trianguli c/h/f/ funt altera alteri 2quales :bafis
quog; ce, bafi c/f/zqualis, per decimamquintam diffinitionem. Acquus eft igitur
angulus c/h/éangulo c/h/f/fub zquis lateribus cdtento, per octaud propofitioné.

I
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Reéta ergoc/h/confiftens fuper datd re@am lined a/b,2quales vtrobiq; facit angu
los:ergo retos.Et proinde c/h/perpendicularis eft fuicr a’b,per decimam diffini-
tionem.Super datam itaque re€tam lineam infinitia/b,a dato puncto c/quod inea
non eft,deducta eft perpendicularis ch.Quod feafle oportuit.

O @edogn s " Dgdkedis 1.
2 S = &p twhEn i iudEnp sabEiore pwvioto’ woifiy Aros de 8pBie,ii uaip Splads toree mroricd.

Theorema 6, Propofitio 13.
C Vmrecalinea ﬁ'xpcr’ re@am confiftens linei angulos fecerit:

aut duos re¢tos,aut duobus reétis zquales efficiet.
OR ONTIVS. {lIncidatinquim a/b/recta,fuper retam c/d,cfficicns angulos
a’bsc/& asbsd. Anguliitaque a/b/c/& a/bsd,aut funt zquales adinuicé,aut inzqua-
les.Si zquales,ergo recti,per decimam diffinitioné:prima igitur pars vera. Quod
fiinxquales extiterint ipfi a/b/c/& a/b/d/anguli,vtpotc,a/E/C/rcé’to‘ minot,& eodé
recto maior a/b/d: dico nihilominus cofdé angulos a/b/c/& a/b/d,fore binis rectis
angulis zquales.Quoniam a/b/c/&a/b/d/anguli funt inzc}ualcsznon cft ;’éitura/b/
reéta,perpendicularis fuper re¢tam c/d, per conuerfam ipfius decime diffinitionis.
Excitetur ergo fuper data re@a lincac/d,4 dato in capunéto b, perpédicularis br e,
per vndecimam propofitionem.Diuidet itag; recta bre/angulum a/b/d/ re€to ma-
iorem:necnd recta a/b,ipfum angulum e/b /c/reti,maioremacutoas b/c. Aequus
cft igitur angulus e/b/c; binis angulis a/b/c/& a/b/c. communis adijciatur angulus
. ¢/b/d.bini itags anguli e/b/c/& e/brd,tribus angulis, hoc
3, eft a/bsc,a/b/e,& e/bsd,funt zquales, per fecidam com-
muné fentétiam.Angulus rurfum a/b/d,zquus eft duo-
bus angulis a/b/e/ & e/b/d. communis addatur angulus

e 4 asbs/c.Duoigitur angulia/b/c/&ar b d, tribus angulis,
b - vtpote,abrcasbre,&e/bsd,funt ﬂcr candé {ccundi com
muné fententii zquales.A tqui monftratd eft,g & angulie/b/c/& e/b/d,eifdem tri-

bus zquantur angulis . Anguli porro qui eifdem funt zquales angulis, adinuicem
quog; funt zquales, per primam cmunem fentétiam.Igitur angulia/brc/&a/b/d,
 duobus e/b/c/& e/bsdfunt 2quales . Stit autem per con-

abe. ftructionem aniuli ¢/b/c/& e/brd/reti. & duo igitur an-

S 225 2be euliabio&abd, binis funt retis zquales. Idem eti

| oftendctur, vbi a/ b/ c/ angulus, fuerit maior ipfo a/b/d.
’ Cum igitur reéta linea,fuper retam confiftens lineam,
“ angulos fecerit:aut duos rectos,aut duobus rectis zqua-

les efficict. Quod oportebat demonftrare.

T Oubgnpax &, Peobears 1) _
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Theorema 7, - Propofitio 14.

14 SI ad aliquam re¢tam lineam, atgue ad eius Eun&um,dux re=

étzlinez non ad eafdem partes duétz, vtrobique duobus re-
&is angulos zquales fecerint: ipfe in direGum re&te linez adina
ulcem erunt., . o ' ' -
ORONTIV S.QAd datam cnim re&tam lineam a/b, atque ad cius punctum

_buiiij.
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b,duz re@zlincz b/ ¢, & b/d, altera quidem ad leuam c, reliqua verd ad dextram
parté d/conueniétes,angulos efficiant a/b/c/& a/b/d, aut retos,aut duobus rectis
zqualcs.Aio propterea,rectam lineamb/d,in dire€tum ipfius b/c/fore coftitutam,
Demsfiratio hoc eft, vnam eandémg; rectam efficere lined. Nam fi reéta b/d,non fuerit in di-
abimpoflibili . qym ipfius bsc/conttitutazproducta b/c/in continuii re€img;,ab ipfo b/verfuse,
per fecundum poftulatum,non cadetipfa b/e/cum b/d. Cadat ergo(fi poffibile fit)
inter a/b/& bsd. Re@ta igitur a/b,incideret fuper re€tam cre/ ag angulos a/b/c/&
a a/b/e,aut retos, vel duobus redis zquales,per decimi-
tertiam propofitioné.A tqui duo angulia/b/c/ & a/b/d/
aut recti funt,aut binis itidem rectis 2quales,per hypo-
. thefin.Anguliitag; a/b/c/&a/b/dangulisa/b/c/&asbre,
£ f——"""d forent per primam communé fententii zqualcs.Dem.
) pto igitur communi angulo a/b/creliquus a/b/d reli-
;]uo a/b/g,pcr tertiam communé fententiam zquaretur,maior minori,hoc cft,totil
uz parti:quod per nonam communem fententiam eft impoffibile.Idem quog; de-
ducetur inconueniens,fi producta bse,detur incidere fub ipfa b/d.In dire€tum eft
igitur b-d /1pﬁ’b ’c.quod demonftrandum fuerac.Siad aliqud igitur reGtam lineam,
atgs ad cius piictum duz retx linez,&c.vt in theoremate.

E Otdenua ¥, Fpibeare .
Ap fio ivddau TipvoaIp aMiNas, Toig Kok KOQuPRp Ytovicco” (oncs aMiNaUs ToikaBaTp.
Theorema 8, Propofitio 15. :
I duz retz linez fe adinuicé fecuerint:angulos qui circa vers
) ticem funt 2quos adinuicem efficient.
O RO NT'1V S.q(Sccent feadinuicem binz rectz linez a/b,& c/d,in picto qui-
dem e:dico quod angulus a7e/c,zquus eft angulo bre/d,circa e/ verticem pofito.In-
cidit enim retace /in re@&am a/b,cfficiens angulos a‘e/c’& c/e/bsduobus rettis
zquales : per decimamtertiam propofitionem.Recta infuper bre/ incidens fuper
< re€am c-d,facitangulos c/e/b/& bre/d binis itidem re-
. ¢tis 2quales:per eadem decimamtertiam propofitioné.
: - Anguli porro qui cifdem,vrpote binis rectis zquantut:
/ \\ & hi quog; funt adinuicem zquales, per prima commu-
a: 4 nemfententiam.Et duo igitur anguli a‘e/c/& c/e/b,duo-
bus angulis c/e/b/& bre/d/ funt zquales. Dempto itaque communi c/e/b:reliquus
ase/c/reliquo bre/d,per tertiam communemfentétiam eft zqualis.Simili difcurfu
monftrabitur,g angulia‘e/d & c/e/b/funt zquales adinuicem. Si duz igitur rect

Iincz {e adinuicem {ecucrint,angulos qui circa verticem funt, zquos adinuicem effi
cient.Quod oportcbat oftendere. Corollarium.

@Hinc manifeftum eft,quotlibet rectas lineas in codem piicto fefc adinuicem in-
terfecantes,angulos efficere quatuor recis zquales.

. ©cbonpa 0, Podbears  ts.
Avzig Tpiydiov puds T8 @AweSp ikBANscTNs, i ikTdg pavin, ikaTigas’ TEyokTSS Kod
- L &w’ iavrfop pedop ési :
Theorema o, Propofitio 16.

OM_nis tridguli vno latere produco,exterior angulus vtrifg;
interioribus & ex oppofito maior eft.
O R O N T 1V S. Efto datumarbc/tridgulum,cuius vnum latus,vtpote bre,

15

16
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prodt\xcatur in dire®tum ad punétum v{g; d, per fecundum poftulatum. Aioitaqs primademon
primum,exteriorem angulum a/c/d,maiorem effe intrinfeco & ex oppofitobrasc. firausispars.
Secetur enim a/c/bifariam in pictoe,per decimam propofitionem:& conneGatur
bre/reta,per primi poftulatum. quz per fecundum poftulatum, extendatur in di-
reftum verfus filecetiirg re@a e/t/zqualis ipfi bre, per tertid propofitionem. tan- -
dem connc@tatur recta c/f,per idem primi poftulatum. Ciim igitur ase/fit 2qualis
¢/c,& brevipfi e/fitidem 2qualis,per conftru@ionem:binz 1taq; a‘c/& e/brerianigu
li a/e/b,duabus cre/& e/f/trianguli c/e/f, funt altera alteri zquales.& zquos adimn-

. uicé efficiunt angulos a/e/b & ce/f, per decimamquin.

A £ tam propofitionem,nempe qui circa e/verticem. Bafis
igitura/b,bafi /f/eft zqualis:& triangulum a‘e/b, zqua-
Ie triangulo c/e fatque reliquus angulus bra‘e,reliquo
e \c d c/C/f/:cjualis, per quarti propofitionem. Angulus por-
3 \ 10 a/c/d,maior eft angulo a‘c/f,per nonam communem

k

e
~

fentétiam:quapropter & ipfo b/a/c/angulomaior.zqua-
les enim anguli,eiufdem funt qué minores. Dico in- Secunda pars
h fuper,quod idemn angulus a/c/d,maior eft a/b/c/angulo.
_ Diuifa nang; brc/ bifariam in punéto g,8 connexaa/g/
re€ta,productdq; ipfi a/g/zquali g/h,connexa item c’h,atg; tandem produétaasc/
In k,per nunc exprefla poftula ta,aitatd(q; propofitiones:haud diffimili difcurfu col-
ligemus, angulum a/b/g,zquum efle angulog-c/h. Et quoniam angulus brc/k,an-
gulo b/c/h/maior eft, per nona communem fententii:crit & idem angulus bc'k/
1pfoa-b/crangulo maior.Aequus cft autem a/c/d/angulus ipfi b/c/k,per decimam-
quintam propofitioné:& angulus igitur a/c/deodé anguloab/c/maior eft.Omnis
1tag; trianguli vno latere producto, exterior angulus verifq; interioribus & cx op-
pofito maior eft. Quod etat demonftrandum.

©tden iy Fedbeaig 8. :
Avds Biydvou odk dtlo ywvio, o 8gBEp iNdkorovig dary mrobvrs preothacubacvd iy,

" Theorema 10,  Propofitio Y2

17 OMn_is trianguli,duo anguli duobus rectis funt minores,oms

nifariam fumpti.

ORONTIVS. €Sit triangulum a/b/c. Dico in primis,duos angulos a/b/c/&
asc/b,duobus rectis effe minores. Producatur enim b/c/latus in dire€tum viq; ad Precipuaotts
punctum d:per fecundum poftulatum. Exterior igitur angulus a/c/d,maior eft in- fionis pars.
teriore & ex oppofito a/b/c,per decimamfextam propofitionem. A ddatur vtrique
corundem angulorum,communis a/c-b. Duo igitur an-
A - gulia/b/c/& a/c/b, duobus angulis a/c'b/ & asc/d/ funt
minores, per quartam communem fententiam. Anguli
porro a-c'b/&arc/d,duobus rectis funt zquales,per de-
b < 4 cimamtertiam propofitioné.Et duo igitur angulia‘brc/
: ) & a’c/b,eifdem bints rectis funt minores:ijdem nangsan
guli,zqualium angulori 2qué minores exiftunt. Nec diffimili via, angulib/a/c/ De ceterisan
&a’c-b,duobusitidem rectis oftendentur effe minores:necnona/b/c/& c/a‘b’angu %l“x:::‘l’:"a':'
¥i,productoa b/vela/c/latere.Omnis itaq; trianguli,duo anguli duobus rectis funt '

‘minores,omnifariam fumpti.Quod expediebat demonttrare.
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B Ondpnpe 1 Pederars ik
AvTds TERplvoY i Eg wp WX, Thy pagowe yoviap amoreva.
Theorema 1, Propofitio 18.

OMnis teianguli maius lacus,fub maiori angulo fubtenditur. ;8

OR O N T1VS.€CSittriangulum asb/c:cuius latus a/b,maius fica/c/late-
re.dico quod a/c/b/angulus,maior eft angulo a/b/c.Secetur enim & maioria/b,ipfi
minori a/ ¢/ zqualis, per tertiam propofitionem : fitgsilla a/d. & connectatur c/ds
re€ta,per primum poftulatum.Diuidit itaque reta c-d triangulum ab/c,& angu-

lum proptereaa’c/b. Maior eftigitur angulusa/ c/ bs

X angulo asc/d, per nonam communem {ententiam. Ipfi .
porro a‘c/d/ angulo, zquus eft angulus a/ d/ ¢, per pri-
4/ mam partem quintz propofitionis : funt enim per con-
b L ¢ ftruftionem a/c/&a-d latera adinuicé 2qualia.Ecasc/bs

igitur angulus,maior eft angulo a-d-c. Angulus rurfum
asd/c,maior eft interiore & ex oppofito db/c,hoc eft a/b/c/ angulo,per decimam-
fextam propofitionem. Multo maior igitur eft angulus a/c/b, ipfo d’b c/feu asbres
angulo.quod enim maiore maius eft, a fortiori videtur effe maws. Omnis itaque

triangult maius latus, {ub maiori angulo {ubtenditur.Quod demontftrandum fuf-
ceperamus.

Oidppe 15, Pedbears 16,
Avieg Tpipdiou S Tip pegows yoviap § pagwp WAiwga udfdr.
Theorema 12, Propofitio 19.

OMnis trianguli maior angulus, {ub maiori latere fubtéditur. 19

ORONTIVS. Sitrurfumasbc/ triangulum, habens angulum a-cb,
maioréanguloa-b/c.Aioverfa vice,g latus a/b, maius eft ipfo latere a/c.S1nang;
a’b/latus,non foret maius a/c:eflec igitur vel e1dé a/c/zquale,vel eo minus.Aequi
porro né efta/b/ipfi a/c:quonii angulia/b/c/&asc/b, per quintam propofitionem,

a forét adinuicem zquales.funt autem inzquales, per hy-
pothefin.non eft igitur a/b-latus,zquale 1pfi a/c.Neque
ctid minus efta b, codemasc/latere: cflctenim angulus
asc/b, minor angulo a-brc, per antecedentem decimam

. ¢ oftauam propofitionem . hoc autem aduerfatur hypo-
thefi.Igitur a/b/latus,né eft minus ipfoa c/latere. Oité-
fum cft auté,quad nec cidem zquale. maius eft igitur ipfum latus ab,eodem arc/

latcre. Ommis ergo trianguli maior angulus,{ub maior latere fubtenditur.Quod
demonftrare fuerat operzpretium.

H Otdgypa 1y, redbials k.
Avads qpipbvou ok fo @Awgay g Mormig peigovis oty moéva pifaacpCaviporce.
Theorema 13, Propofitio zo.
Mnis trianguli duo latera, reliquo funtmaiora,quomodo: 20
cunque aflumpta,

.ORONTIV S.€Efo datum a‘b-c triangulum.Dico primim, duo latera a‘bs
& a’c,fore maiora reliquo b-c. Producatur enim fct fecundum poftulatum, reéta
</a/indire&um,vique ad pun@um d:fecetirg; a/d/re@a,zqualis ipfi asb,per tertid
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propofitionem.& connedtatur b/d/reta,per Xrimﬁ ioﬁulatum. Cum igitura/b,

fic zqualis ipfi a/d,per conftructionem:qui ad bafin b/
_uicem erunt, per quintam propofitionem, vtpote,a/b/d, ipfi a/d/b.Angulus porrd
d/bsc,maior cft angulo a/b/d, per nonam communem fententiam: igitur & angulo
asd/b/maior. Triangulum igitur d-b/c,habetangulum d/b/c/maioré angulo b/d-c.
' Omnis auté trianguli maior angulus fub maiori latere

d . fubtenditur,per decimamnonam propofitionem.maius
a eft ita‘g; d/c/latus,ipfo latere d/b. Atquilatus d/c, xqui
/\ eft ipfis a/bs &a/c/lateribus: data eft enim a/d, ipfia/bs
LW ™. ¢ #qualis, & verique iungitura/c. Duo igitur latera a/b/ &

a/c,{unt maiora reliquo brc.Similiter oftendemus,quod

a/b/&b/c latera,maiora funt reliquoa/catgsa/e & o/b, reliquo a/b, itidem maiora.

Omnis itaque trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodocung; affumpta.
Quod oportuit oftendere. )

N eséeéya id, . Peibuoig ke
l : ApTprydvou 8D puitis ¥ @A QopBp &md F whpdereop o iwbGa o mg usadBop,aci ou-
sacbéioocs, 78y Aoimdp F Tpcydvoy Mo wA dledy, iAdTToves 4y toorran, pésoa i yw-
vioep whdisEovan,
: Theorema 14, Propqﬁtio 21,

I trianguli a limicibus vnius lateris, bine rez linez intror:

Y fum conftitvantur: quz conftityuntur, rcliquis trianguli bi-

nis lateribus minores quidcm erunt, maiorémque an gulum conz
tinebunt. '

OR O N T IV S.@In triangulo enim a/b/c,4 limitibus lateris brc, duz rectz li.
nex d/b/& d//introrfum,ad puntum d, conftituantur. Aio itaque primum, ipfas
d/b/& d/c/ linéas retas, minores efle reliquis a-b/& a/c/lateribus. Prodncta nang;
c/d,quoufq; fecet latus a/b,in puncto quidem ¢,per fecundum poftulaturn: eriie bi-
na latera a/e/& ascstridgulia‘e/cymaiora reliquo e/c,per vigefimam propofitioné.
Addatur ipfis a/e/& a/c,atq; ipft ¢/c, communis ¢/b. & compofitaigitura b, &ax
latera,ipfis e/b/& e/c/lateribus, per quartam cdmunem
fententiam,erunt maiora.Bina rurfum latera e/b/& e/d/
trianguli ¢/b/d,funt maiora reliquo b/d,per eandem vi-
gefimam propofitioné.Addatur ipfis inzqualibus, com-
munis d-c.ctgo bina latera e/b/& e/c,binis d/b/ & d/c/li-
neis reétis funt maiora,per eandem quartam c6munem
fencgtiam. Oftenfum eft autem, quod a/b/& a/c/ latera,
"~ eifdeny e/b/& esc/funt maiora.Multo iiitur maiora funt
eadema/b/& a/c/latera, ipfis d/b/& d-c/lineis rectis, a !x’mitibus &/ jntrorfum
conftitutis. Dico preterea, quddangulus b d/ ¢, maior eft angulo bra/c. T'rian-
guli enim e/b/d, exterior angulus b/drc, maior eftinteriore &ex oppoﬁtq b/ c/ df
1dem quoque angulus bse/d, interiore &/ex oppolfito c/a/c, ipfius e/ trianguli
maior,per decimamfextam propofitionem.Longe itaque maior cftangutusb-drc,
ipfo e/aschoc eft,bsas c7angulo. Igitur fi cridgulia limitibus vnius laterss, binx
reétz linéz,& quz fcquuntur reliqua,vt in theoremate.Quod demonftrare opor-
tebat. . : '

dfunt anguli,zquales adin. -

Prima partis
oftenfio,

Secunda pars
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PeoPphopx  ny redbiais xC. ’
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Problema 8, Propofitio 22.
I I‘ X tribus re&tis lineis,que func tribus datis retis lineis #zqua= 22
les, triangulum coftruere. O ﬂPortc:t autem duo latera, reliquo
efle maiora quomodocunque aflumpta : quoniam triangulibina

latera quomodocunque affumpta,reliquo funt maiora.
ORO 13 T IV S.@Dentur ergo tres lincx rectz a, b,& ¢, adinuicem ita propor-
tionatz,vt duz quomodocunque afflumptz,fint maiores reliqua:vtpote,a & b/ipfa
catq; b/& c/ipfa a, denique a/& c/ipfa b/maiores.Oportet enim ipfius trianguli,cx
tribus rectis lineis,quz funt tribus datis zquales,céftruendi duo latera,reliquo effe
Confiruitiofi maiora,per vigefimam propofitionem. Affumatur itaque recta quzdam linea,ex
gur=. alcera parte puncto dimitata:infinita verd fecundum reliquam.a quafecétur tres
rectz lincz, ipfis datis fingulatim zquales,per tertiam propofitioné: d/e/quidem
zqualis ipfia, e/f7autem ipfi b,& £/g/ipfi c.Et centro ¢,interuallo auté e/d, circulus
defcribatur d/h/k:centro rurfum £,& interuallo f/g,alius defcribatur circulus g/h/l,
per tertium poftulatum.Et quoniam circuli d-h/k/& g/h/l,in codem funt plano,&
¢/f/re€ta,ab vnius circulicentro,ad centrum alterius producitur:neceflum eft, cof-
demcirculos d/h/k/& g/h/lAefe mutuo interfecare.S1 nanque minime fe fecarent,
fcd fefe adinuicem tangerent,vepote in punéto h:tiic re-
&a c/f/ ipfi b’ zqualis,vtriufque circuli emidiametrum
neceflariocontineret. quapropter & duarum retarum
/& c/magnitudiné.Effet enim e/h/pars 1pfius e/t 2qua-
lis d/¢,& propterea ipfi azpars quoque h/,ipfi f/g, & 1pfi
' crgo c/zqualis.quemadmodim ex decimaquinta diffini
tione,& prima cSmuni fententia deducere vel facilé eft. Bina crgo triaguli latera,
c(fcnt zqualia reliquo:contra datam hypothefin,& vigefimam propofitioné. Lon-
ge item maius inconueniés fequerctur:vbi circuli ipfi vicunque diftare ponerétur.
Secat igitur circulus d/h/k,circulum gh/lLefto fe€tionum altera in punéto h: & c6-
, ne€titur rectz e/h/&h/f,per primum poftulatum. T'ri-
angul eft igitur e/h/ £ dico quod ex tribus reéis lineis
«coftructi,quz funt tribus dacs zquales.Cum enim pun
&tum e/ficcentrum circuli d-h/k:zqualis eft d/c/ipfie/h,
per dccimam?uintam diffinitioné. ipfa porrd d/ ¢, feta
cft zqualis ipfi 2. Binz igitur, hoc cft a/& c/h, cidem re-
&z d/efunt zquales:quapropter & zquales adinuicem,
per primam communcm fententiam.c/f/autem, ipfi b/
. data cft zqualis,per conftructionem. Rurfum quoniam
pun&tum fcentrum eft circuli g/h/kzqualis eft £hvipfi f/g,per candem decimam-
quintam diffinitionem. ipfa autem f/g, fe&a cft zqualis ipfi c.Ergo f/h/ &, cidem
t/gAunt zquales:igitur & zquales ad%xuiocm,p;r eandem primam cdmunem fen-
tentiam.T'res iéiwr re@z linez e/h,e/f,& f/h,tribus datis a,b, & c,{unt adinuicem
zquales:& conftituunt triangulum e/h/f.  Ex tribus igicur reétis lineis e/h,e/f, &
£/b,quz tribus datis,hoc eft,a,b,8& ¢ funt zqualcs,céftruétum cft triangulum c/h/f.
Quod faciendum fufceperamus. - -

Problematis
oftenfio.
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. Reéfhupc 6, Pedbeaie xy.
Pds 7 Aobeoy tuseq ko TG Wpdg &uT§ onpeie, T8 dobdoy yunix ibvypdpuc,ionp yw
viaep {vBiypaepupop ousiGedSou.
Problema 9 - Propaﬁtio 23.
D datam re@am lineam,ad datimque in ea punum, dato
angulo re@ilineo,2qualem angulum rectilined conttituere.

ORON TV S.€Sit datarcéta linca a/b,& datum in ca pun&um b,retilineus
porrd angulus c/d/e:cui receptum fit, ad datum punétum b, datz recz linez a‘b,
zquum angulum retilincum conftituere. Sufcipiatur itag; in c/d/reca contingés
pun&um,fitg; illud c:in d’e/quoque recta,contingens punctum, & illud fit e.cone-
&atur deinde reta ce, per primum poftulatum.Ex tribus denig; lineis rectis a‘b,
b/£X f7a, quz fint tribus datis,hoc eft,ipfius c/d e trianguli lateribus zquales, vt-
pote a/bripfi ¢/d,& b/f/ipfi d-e,atque f/a/i‘pﬁ e/c,triangulum coftruatur a/b/f, per
- . B przcedeté vigefimifecundi propofitioné. Dicoanguli

: a’b/fyzquii fore ipfi angulo datoc/d/e. Ciim enim binz

linez re@tz a/b/& b/f/ttiiFuli a/b/f,duabus lineis rectis

» c/d/& drestrianguli c/dse fint altera alteri zquales,bafis
~quoque a/f,bafi c/e/per conftructionem zqualis:erit an-
gulus a/b/fangulo c/dre/fub zqualibus reétis lineis con

e

Fo lincam re¢tam a/b,& datum in ca pun&ii b,dato angulo reilinco ¢/d-¢c,2qua-
is angulus re&ilineus a/b/frconttitutus ¢ft.Quod fecifle oportuit.
* Oedgupa K, Deobearg ‘kdl.
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Theorema 15, Propofitio 24.

S I bina triangula,duo latera duobus lateribus zqualia habues
24

Figure confti
tutio,

Céclufio pros
blematis,

tento,per octavam propofitioné, zqualis. Ad datam er-

rint alterum alteri.angulum vero angulo maiorem fub equis

rectis lineis contentum:bafin quoq; bafi maiorem habebunt.
ORONT IVS. Sintbina criangula a-b-c, & d-e/f, habentia duo latera duo-
bus lateribus alterum alteri zqualia,vtpote,a/b/ipfi d/e,& a/c/ipfi d/f: fit'que an-
g:lus qui ad a, maior angulo qui ad d / fub =quis lateribus contento. Aio rtaque,
finb/c/trianguli a/b/c,maiorem effe bafi e/f/tridguli de/f.  Quoniam angulus

- brasc,maior eft angulo e/d/f,per hypothefin:ad datam ergo lineam retam e/d,ad

datimque in ea punétii d,dato angulo reétilineo brasc,zqualis angulus rectilineus
conftituatur ¢/d/g, per vigefimameertii propofitionem. Vtriq; demum a‘cs & df,
#qualis ponatur 5/ per (gccﬁd_am aut tertiam propofitionem:conetantirg; rectz
e/g/& g/f,per fecidum poftulatd. Eruntitag;bina lateraa/b/& asc/triaguliasbc,
zqualia duobus lateribus d/e/& d/g/trianguli d/e/g/alterum altert:& qui fub cifdé
lateribus continentur anguli adinuicem 2quales,per conftructionem. Bafis igitur

a b/ c, bafi ¢/ g, per quartam propofitionem cft zqualis. -

@ His ita przmiffis,quoniam triangulorum adinuicem

comparatorum, varia contingit habitudo:poterit itaque

: recta e/g,diuerfis incidere modis,vtpote, autin direti
b [ [

£

¥ &am e/fvtin hac prima figurz difpofitione.Igitur cim
e

Céftru&tio fis
gurx generas
TR

ipfius c/f, aut fupra,vel infra.Cadat ergo primim in re- primus ines

rendi modus.

~—
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a 1 intriangulod/e/g,ab angulo quiad d- in oppoficum la-
(U A tus C/g,g:&a progucaturgdu/ﬁdc}uidés tum cl;Phypothcﬁ,

/ tum ex conftructione ipfume-d/g/anguli:diuidet quog;

Y \ ipfa d/f, bafin ¢/ g, in punéto quidem f. Eft itaque bafis
¢ | L——, e/fipars ipfius e/ g: & propterca ipfa c/g, maior cadem

e/f,/per nonam communem {ententiam.Ipfi porrd e/g,
zqualis oftéfa cft b/e:& brevigitur bafis,maior eftbafi ¢/f,per conuerfam fextz ¢6-

g

Secundus mo Munis fentétiz interpretationem.@LQudd fie/g/rea inciderit fuprac/f, velutin

dus.

Terti’modus

feciida figura:fice rianguld e/f7g,cx tribus bafibus céftitutum. - Et quonid triangu
li d/f7g,latus d/f/lateri d/greft zquale : zquus erit & d/f/g/ angulus, angulo d/g/f,
per quintam propofitioné.Atqui d/g/f/angulus,maior et angulo e/g/f,per nonam
communem fententiam:& d/f/gitaq; angulus,maior-erit eodem angulo e/g/f, pet
candem fextz communis {ententiz conuerfionem. A ngulo rurfum d/f/g,maior eft
: anFulus c/f/g,népe totus fua parte:& proptereaipfo an.

- gulo ¢/g/f/tantd maior. Omnis porrd tridguli maiusla
tus,{ub maiori angulo {ubtenditur, per decitmamo&aui
propofitioné:maioreft itag; e/g,ipfa ¢/f/refta. Przoften-

fum eft auté ¢ & b/c/ipfi e/g/coxquatur:bafis crgobrc,

b —¢ E\\&/x bafie/f/confequenter eft maior. Clim auté e/g/fub ca-
N - deme/f;vtin tertia figurz difpofitione,ceciderit:idé ctid
concludetur. Namin triangulo d’e/g,alimitibus lateris d e,binz reétz lincz d/f
& c/f/introrfum conflituentur:crunt itaq; /8 e/f/reliquis ipfius trian guli lateri.
bus d-g/& ¢/g/minores,per vigefimamprimam propofitionem. Subduétis ergo
d/f/& d/g/inuicem zqualibus:quz relinquétur erunt pa-

a d . . . .
riter inzquales, e/g/ quidem maior e/f. Ipfi porrd e/g,
xqualis moftraca cft b/c: cdcludes ergo rurfum,bre/ba-
fin fore maioréipfabafic/f. Igiturfi bina tridgula,duo
e latera duobus lateribus 2qualia habucrint alterumalte-
//
b/

ri,angulum vero:&c.vt in theoremate.Quod oftendere
fuerat operzpretium. : ~
- Oedpnpa sy redoeare.  ke. .
och fWo Teipowe g fo wAweds awig fuat wAtvegais iGee Txy nacTigap ixaTiony Tho
Ecéﬂv o alis Porws palowx txyked TIW pwriay THg yoviao’ palove ia Thi Namd F 1.
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a d

, Theorema 16, Propofitio 25. |
I bina triangula duo latera duobus lateribus zqualia habue-
S rint,bafin vero baft maiorem:angulum cgzoq; fub zqualibus
retis lineis contentum,angulo maiorem ha cbux‘n.
O RONTIV S.@Dentur inquim bina triangula a/b/c/& d/e/£/, habentia duo

lateraa/b/&arc, duobus lateribus d/e/& d/f/zqualia alterum alteri,vepote,a/bripfi
d/e,&a/wipfi d fefto auté b/c/bafis,maior ipfa e/f. Aio verfa vice,angulum brasc,

angulo e/d/f/effe maiorem. %lrlom'am angulus bra/c/non poteft in primis zqua-

a a . lis efleangulo c/d/fibafis enim brc,bafi e/f/per quartam

/ ' ' propofitionem foretzqualis. Eft autem bsc/bafis, maior

/ ipa ¢/f, per hypothefin. Neg; rurfum angulus brarc,

/ minor crit eodem angulo e/df: quoni bafis bc, minor

. ¢ et jtidem foret bafi ¢/f,per antecedenté vigefimamquarta

2y
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propofitionem.Atqui data eft maior:non eft igitur angulus b/ac,ipfo e/d/f/angulo
minor.Patuit auté ¢ nec cidem ®qualis:ergo maior. Sibina igitur triangula duo
latera:& reliqua, vt in theoremate.Quod erat demonftrandum. -

Osbgnpe 1, Pedbears xs.
Ap fbo Tpiyee ars o puvico’ ot dwai yoriaets iGes Uxp ikarionp tnaripn, ugl piocp
awAweip pid whewed iowp il This m€ds Tis iooas povicus, i This NzzvreouGep zsd
piay T lowp yondp,kod mig Niwis wAgis Tois Novreeig wsvgads ioves (6a aerigay warie
ey ko T Narmip poviay 7i Numf pvige

Theorema 17, Propofitio 26. |

26 (1 bina triangula,duos angulos duobus angulis alterum alteri
zquales habuerine, vndmg; latus vni lateri zquale,aut quod

@quis adiacet angulis, aut quod fub vno 2qualium angulorum
fultenditur:rclitha quog; latera reliquis lateribus zquaﬁa alterd
alreri,& reliquum angulum reliquo angulo zqualem habebunt.

O RONTIVS.qSintduo triangula a/b/c/ & d/e/f, habétia duos angulos qui
ad latus b/c, duobus angulis qui ad latus ¢/f/ alterum alteri zquales,vtpote,a/b/c/

ipfidre/f,8&asc/b/ipfi d/f/c,ynum pracerea latus vnilateri zquale: primo quidem .

quod zquis adiacet angulis,hoceft b/c/ ipfi e/f.Dico propterea,quod & reliqua la-
tera reliquis lateribus alterum alteri habebit 2qualia,a‘b/quidem ipfi dre,& a/c/
Eﬁ d/f:atq; reliquum angulum brasc,reliquo e/d/f7 2qualem.  Si nang; a/b/non

erit zqualis ipfi d-e:altera carum maior erit,vtpote a/b.poterit igitur & maiori
a/b,fecari,ipfi d/e/minori zqualis, per tertid propofitioné. Abfcindatur ergo,fity;
b/g:& connectatur c/g/re@a,per primum poftulatum.Bina itag;latera g/b/& b/es
trianguli g/b/c,duobus lateribus d/e/& e/t trianguli d/e/f,crunt alternatim zqua-
lia:& qui ad b/& e/fub zquis lateribus continentur anguli,adinuicem zquales,per
hypothefin.Bafis igitur ¢/g,bafi d/f,& reliquus angulus g/c/b/reliquoquiad f(fub
quo latus zquale fubtenditur)erit per quarti %ropoﬁtioncm zqualis. Eidem por-
ro qui ad f/angulo,zquus cftangulus a/c/b,per hypothefin.duo igitur anguli a/c/bs
& g/c/b,cidem qui ad f/angulo erunt zquales:& propterea zqualesadinuicem,per

> primam communem fententiam. totus itaque angulus,

: {uz parti ®quabitur:quod per nonam communem fen-

. tentii eft impofiibile.Non eft igitur a/b/maior ipfa dve.
"

fimiliter oftendetur,quod neq; minor.crgo chualis- Ee

¥ quonii b/c/ipfie/f/per hypothefin eft zqualis:bina ided
latera a/b/&b/c/tridgulia/b/c,duob? lateribus d/e/ & e/f/tridguli dre/f funt zqua-
lia alterum alteri:& 2quales qui ad b/& e/comprehendunt angulos,per hypothe-
fin. bafis itaq; a-cbafi d/f(feu reliquum latus,reliquo lateri)atg; reliquus angulus
brac,reliquo e/d/f, per quartam propofitionem zquatur. Sint auté quz {ub al-
tero zqualium {ubtenduntur angulorum latera adinuicem zqualn:fcxhccg a/b,lpﬁ
d/e.Aio rurfum,quod & reliqua latera,reliquis lateribus habebunt zqualia,alterd
alteri,vtpote a/c/ipfi d/£,& b/c/ipfi e/fatque reliquum an?.vlum qui ada/ reliquo.
qui ad d/zqualem. In primis enim,fi b/c/non fuerit zqualis ipfi ¢/f,altcra maior

. _eriteefto verbi gratia e/f.poterit ergo ab eadé maiori e/f,(ecari zqualis ipfi minori

" brc,per tértid propofitioné. Secetur itags,& fit c/h:conneatirg; d-h/recla,per
primum paftulatum. Erunt igitur bina.latera ab/& bre/ trianguli.asbrc, zqualia

o cij.

Prima partis
deméftratio,
cx prima hys
pothefi lates

um.

Oftenflo fecli
dx partis, ex
fecida h

thefi lateri.
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duobus lateribus d/e/& c/h/trianguli dve/hvalterum alteri:& quiad b/& eAub eifde
&quis lateribus continentur anguli,funt per hypotheﬁn adxnuxccm ®quales . Bafis
ergoa/c,bafi d/h: & reliquus angulus a-c/b,reliquo d/h/e(fub quibus zqualia fub-
tendiitur latera)per quartam propofitioné zquabitur. Angulus porro d/fre,eidem
angulo a/c/b,per hypothefin eft zqualis. duoitag; anguli d/f/e/& d/h/e,eidem an.
gulo quiad c/erunt zquales:& zquales propterea admuchm,pc r primam cému-

: nem fententiam.In trianguloigitur d/£/h,produco f/h/

YA J latere, exterior angulus d/h/ ¢, interiori & ex oppofito
d/f/h/ zquabitur angulo: quod per decimamfexti pro-
' ~ pofitione eft impoffibile.Non eftigitur ¢/f,maior bc.fi-

b c € £

mili difcurfu monftrabitur,g nec minor.zqualis eft igi
turbrc, eidem e/f. cftauté & a/bripfidre/ per hypothe-
fin zqualis. Binz igitur a/b/&b/c,duabus rurfum d/¢/&e/fAunt zquales alteraal.
teri:& zquos adinuicem per candem hypothefin capiunt angulos.R eliquum ergo
latus a/c,reliquo d/f,hoc eft bafis bafi,atq; reliquus angulus qui ad a,reliquo quiad

d,tefpondenter zquatur,per fzpius allegatam quartam propofitioné. Ergo fi bi- -

na trizgula duos angulos duobus angulis alterum alteri zquales habuerint:& que.

fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod oportuit demonttrafle.
‘ Otdenpx . iy Pedeqie K¢
, Ap dg do ivbciueo’ tubéioe tpmifrifs@ Tt iR ywrioes’ iowes R iNouzg Toify Toepd Ao
Aot taorToc aeMiNaue ok tubdiou. '
~ Theorema 18, Propofitio 27.
S; I in binas re@as lineas reta incidens linea, alternatim an=

gulos zquos adinuicem fccerit:ParaUclae adinuicem ipﬁe re=

. &z linez erunt. -
O RO NTIV S.[Sintbinz re¢tz lincx a/b,& c/d,& in eas incidat e/frreta, ef.
ficidtq; alternos angulos a/e/f/& e/f/d/zquales adinuicem. Aio qudd a/b/reta, pa-

rallela eft ipfi c/d. Sinang; minime forent patallela:producta tandem inaliqua
})artc conuepirent,per conuerfam vitimz difhinitionis.Concurrant ergo(fi poffibi-
cfit)ad partes by d, in puncto quidem g.  Efficictur itag; triangulum e/f/g, cuius
exterior angulus a/e/finteriori & ex oppofito e/f/g/zquabitur:quod per decimi-
fextam propofitionem non videtur effe poffibile.Non cSueniunt igitur a/b, &c/d,
‘ ad partes b,d. neque fimiliter ad partes a,cidem nig;fe-
queretur inconueniens. Quaz autem in nulla parte con-

' -'*w———\‘—‘Qg ueniunt,per vitimam diffinitioné exiftunt parallelz.Igi-

A neas:& quz {equuntur reliqua,ve in theoremate.Quod

T - erat oftendendum. | :

S - - otbgnpe 10y Peobeorg  xn.
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| Theorema 19, . * Propofitio. 28.

\Iin binas reaslineas re@a incidens linea,exteriorem angus=
W lum interiori & oppofito ad eafdem partes 2qualem fecerit,

‘tur a/b,parallelacftipfic/d. Siinbinas ergo retas li-.

27

28
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aut inceriores 8cad eafdem partes duobus re&is equales:parallelg
‘erunt adinuicem ipfz re&tz linee. .

ORONTIV S. (Sint rurfum binz linex a/b,c/d:& in cas incidens e/f/re@a,

efficiat primim exteriorem anguld e/g/a, interiori & ex oppofito ad eafdem par-

tes g/h/c/equalem.Dico,quod a/bipfi c/d/eft parallela. Angulus enim g’h/c,angu Prima partis
loe/grasper hypothefin eft zqualis.cidem rurfum angulo e/g/a,zquus cft ad ver- Oftenfio.
ticem pofitus b/gh: per decimamquintam propofitiené. Anguli porrd qui cidem

zquitur angulo,zquales funt adinuicem: per prima communem fententii. Angu-

lus itaque bg/h,zquatur alterno g-h-c.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d,per vigefi-

. - mamf{eptimam propofitionem. @ Sint furfum interio: Demsttratio -

‘8 / TS &ad eafdem partes a/g/h/ & g/h/c/anguli,binis re. #ciidg partis
a - / > €tis zquales.Aio rurfum,qudd & cadema/b,ipfi c/d/eft
. { g parallela. Anguli nang;a/g/h/ & b/g/h, duobus itidem
o / rectis zquitur, per decimamtertiam propofitioné. Qui.

. autéeifdem, vtpote binis rectis, funt zquales anguli,&
adinuicem funt zquales: per primam communem fententiam. Duo itaque anguli
ag/h/& g/h/c,binis angulis a/g/h/& b/g/h/Aunt zquales.A quibus fubduo com-
muni angulo a/g/h:reliquus b/g/h,reliquo & alterno angulo g/h/c/zquabitur:per
tertiam communem f{ententiam. Parallela eft igitur a/b/ ipfi ¢/d :per eandem vi-
gefimamfcptimam propofitionem. Si in binas itag; rectas lineas,reta incidens li-
nea:&c.vt in theoremate.Quod demonftrare oportebat.

. Ouapnpie Ky Poddiaie 6. .
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Theorema 20,  Propofitio 29.
N Farallclas re&as lineas, recta incidés linea: & alternatim an=
gulos adinuicemquales, & exteriorem interiori & oppofito &
ad eafdem partes zqualem, & interiores & ad eafdem partes duo-

bus rectis equales efficic. - |
OR ONT I VS.Sint a/b/& ¢/d/inuicem parallelz:in quas incidat re@a e f.
Dico primim, @ alcernatim fumptos angulos efficit quales: vtpote,a/g/h/ipfi Prima theos
/hrd. -Nam fia/g/h/né fuerit zqualis ipli angulo g/h/d:alter eorum maior erig. Tematis pacs.
%ﬁo maior(fi fieri poffit)a/g-/h:& vtriq; inzqualium angulorum, communis adda-
tur b/g/h.Compofiti igitur anguli b/g/h/& g/h/d,ipfis a/g/h/&b/g/hsangulis mi-.,
notes crunt:per quartam communem fententiam. Anguli porrda/g/h/&b/g/h,
binis reétis funt zquales:per decimamtertiam propofitioné.Igitur b/g/h/& g/ﬁ/d/
anguli, duobus re&is erunt minores.In rectas ergo lineas a/ b/ & c/d/recta ingi.
dens c/f, intetiores & in cadem parte angulos duobus re¢tis minores cfficiet. Con-
ucnient itaque tandem a/b/& ¢/d/ re@tx lincz ininfinitum produétz, ad partes
b, d:non erunt ergo parallelz , per conuerfam vitimz diffinitionis. Hoc autem
. aduerfatur hypothefi: zqualis eft igitur an‘gulus asg/h, -
o alterno g/ by d. Aio rurfum, cangcm c/f/ re€tam ¢x- Pars feclida,
teriorem angulum, vtpote e/ g/b , interiori & o;poﬁe .
, ' g X ad eafdem partes g/h/d, angulo zqualem cfficere.
- € / h Angulus fiquidem c/g/i,ipﬁ ad verticem pofito a/g/h,
£ pet decimamquintam propofitionem cft zqualis:patuit
' c.iij.

a




or

Tertia pars.

/

30 "~ GEO

. /‘e. ‘:
c —d
- f/h

a

MET. ELEMENT. v

qudd & g/h/d. Biniitaq; anguli e/g/ b/& g/hid, cidem
asg/h/funt zquales:quapropter & zquales adinuicé,per
primam communé {ententiam . Dico tandem,quod &
nteriores & ad cafdem partes fumptos angulos, vtpo-
te,a/g/h/& g/h/c,binis rectis zquales efficit. Oftenfum
eft enim,quod angulus a/g/h,alternog/h/d/eft zqualis.

cSmunis vtrig; 2qualium addatur angulus g/h/c.Biniigitur angulia/g/h/& g/hrc,
duobus angulis g/h/c/& g/h/d,per fecundam communem fentctiam adzquantur.
Eifdem quog; angulis g/h/c/& g/h/d,bini recti {unt 2quales: per decimamtertiam

- propofitionem.Et a/g/higitur atq; g/h/c/anguli,duobus rectis,per primam c5mu-
"~ " nemfententii coxquantur. In patallelas igitur reétas lineas,refta incidens linea:
&alternatim angulos:& qua {equuntur reliqua,vt in theoremate . Quod oportuit

demonttrafle.”

Corollarium.

@ Quz igitur in parallelas retas lincas incidit, & in alteram perpendicularis exi-
ftit:cum reliqua itidem cadit 4d perpendiculum.

. S Oedprpe ket Pgodeats. A
N1 78 vl Eudda oepdRahoiykgd &RiNoos @al wocgdAnhor.
| " Theorema 21, " Propofitio 3o.
Vz eidem re@te linez paralleli: & adinuicem funt paralleli, 30

O R-O N T IV S.Sitvtraq; a/b/& c/d recta,eidem ¢/f/parallela. Di-
co a/b/ipfic/d/fore itidem parallelas.Coincidat enim in ipfas lineas,recta quadi
g/h’k. Cim igitur prefatz linez in codem exiftant plano, & re¢tag/h- incidat in
a/b/& cre/parallelas:eric angulus a/g/h,alterno g/h/fzqualis,per primam partem
vige{imznonz propofitionis.Rurfum, quoniam reéta g/k- incidit ine/f/& c¢/d/pa-
rallelas:zquus erit interior & oppofitus angulus h/k/d,exceriori & ad eafdem par-

gﬂ \8‘; \A

¢ \h
\

TN

tes,hoc eft, cidem g/h/f/angulo, per fecundam partem
eiuf{dé vigefimanonz propofitionis. Duo itagsanguli
a/g/h/&h/k/d,hoc eft,a gk & grk/d,eidé angulo g/h/£7
funt zquales: & xquales igitur adinuicem, per primam
communem {ententiam.Sunt autem a-g/k/& g/k/d/an-
guli alterni,a recta g/k/in a/b/& c/d re@as incidéte cau-

f;ti.Parﬁlcha eft igitur a/b/ipfi /d,per v?gcﬁmamfcptimam propofitioné. Quz -

cidem igitur re&t= lincz
oftendere. . -

parallelz: & adinuicemfunt parallelz. Quod oportebat
, Corollarium.

3

@Qua vni igitur parallclarum cft parallclazlceri quoque parallela eft.
‘N . . L...  PeéPlupa i Pesbeors  Aw
'\ 13 73 dobiof 7O upcion, R ooy tuociar moepc AuopubEip ypap iy dyocySip
o o _-' " Problema 10,  Propofitio 3. : .
PEr datum pun&um,datz reéte linez parallelam rectam line- 3

am-ducere.

ORO N TV S.QEftodatum punctii a:datawerd linea recta,cui per 2/ punctd
oporteat ducere parallel,fic b/c.Sufcipiatur ergo in b/c/reéta, cotingens punctii d:

&conneftatur a/d/recta,

pet primum poftulatum.Ad datam infuper lincama/d,&

inca datum punétuma,d

ato angulo rectilinco a/d/b, zqualis angulus rectilineus
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conttituatur dzas e: per vigefimitertiam propofitioncm,
a e Ecquoniam in reftas a/e/atg; b/es re€ta incidit as.d, effi-
~ ciens alternos angulos zquales,hoceft a/d/b/ipfi d/ase:
b g c parallela eft igitur a/c/ipg brc,per vigefimamfeptimam
 propofitionem. Per datum itaque punétum a, datz re-
&tz linex b/c, parallelam duximus a/e.Quod expedicbat facere. -

Oecopnpe 1y Pebbears Ap. ,
I I Avros Tgipbvov pitie Top @A LbeSp MocikoAndeang, & ikJos puwvia dluct mudis ol kod
amevavafopion ¥51.@ ack obmos 7% meipdvav Bés yovio,duai dgBacig ivau &of.
S Theorema 22, . Propofitio 32,
32 O Mnis trianguli,vnolatere producto, exterior angulus binis
interioribus & ex oppofito eft zqualis: & trianguli tres in-
teriores anguli,binis funt rectis 2quales. . :
ORONTIVS.CSit triangulum a‘b/c:cuius vnum fatus, vtpote brc, produca- Prime illatio
* tur in d,per fecidum poftulati1. Aio primiim quod exterior angulus a/c/d,binis in- nis demdftras
terioribus & ex oppofito,hoc eft a/b/c, &bra/ c/angulis cft zqualis.Ducatur enim
per datum pun@tum c, datz reé@= lincz a/b,parallela ¢/ e: per trigefimamprimam
propofitionem.Quoniam igitur in a/b/& c/e/parallelas,re&ta incidit asczquus eft
angulus b/asc,alternoascre, per primi partem vigefimanonz propofitionis. Rur-
fum,quoniam in cafdem parallelas a/b/ & cre,coincidit re@tab/d:exterior angulus
e/c/d,zqualis eft interiori & opppofito,& ad caldem partesa/b/c,per fecunda par-
~ téciufdem vigefimznonz propofitionis.Porrd fi #qua.
. € libus angulis,2zquales addatur anguli: qui inde cfurgét
cruntadinuicem zquales, per fccundam cémunem fen.
/ tétiam. Totus igitur angulus a/c/d, binis interioribus &
L3 b3 —a  oppofitis a-b/c/& brasc/angulis ¢ft zqualis.{Dico infu- Secundz pars
o per,quod eiufdem trianguli tres interiores anguli,binis ;‘,‘;‘i{;ﬂ%’;"‘
funt rectis zquales. Patuit enim exteriorem angulum asc/d, zqui efle duobus an- )
gulis a/b/c/& b/a/c.(%/libus zqualibus angulis,{i idem communis addatur angulus
asc/b:erunt per fecundam communem fententiam,tres anguli a/bc,basc,&asc/b,
- equales binis aggulis a/c/b/&a/c/d.Eifdem porrd angulis a/c/b/& a/c/d, duo recti
- itidem 2quitur anguli,per decimamtertii propofitioné. Tres igitur anguli a/bc,
brasc,&asc/b,trianguli a/b/c,per primam communem fententiam,binis funt reis
2quales.Omnis itaque tridguli,vno latere producto: & reliqua,vt in theoremate.
Quod oportuit demonftraffe. ' ~ Corollarium.

@ Hinc fit manifeftum,cuiuflibet trianguli tres angulos, zquales cﬂ'c tribus angue
Lis alterius cuiufcung; trianguli:nempe quod cifdem,vtpote binis reétis verobique
fint zquales. v

o Oedgnpct Ky, Pedbsais Ay.
1 7ot lovese Kord Mmoo MiNe it vk Gume pign Eamgllpwdroon Lubdout,K) &lfo iooc T
N Kkod Wk MwAo &of. - : : .

. ‘ - Theorema 23, Propoﬁtib 33, -
3 Quas & {Parallelos,%d cafdem partes retz linez coniungé-
o tes:& ipfe 2quales & parallelz funt. » -

O RO NTIV S. Sint zquales & adinuicer parallelz rectz lineza/b, & c/d:
c.1ilj.



Prima pars.
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quas ad ca(dem partes coniungant rectx a/c, & b/d.Dico asc, & b/d/retas fore ad-
inuicem zquales & parallelas. Connectatur enim b/c/diagonius,per primd poftu-
latum.In datas igitur a/b/& c/d parallelas, reta incidens brc,efficit alternos angu-
los a/b/c/&b/c/d  adinuicem zquales:pet primam partem vigefimanonz propofi-
tionis.E@t autem a/b/rea @qualis ipft c/d,per hypothefin:& verique comunis brc.
Binz igitur a/b, & b/c/ trianguli a/ brc, duabus brc/ & c/d/ trianguli bre/d,font al-
tera alteri zquales: & £quos adinuicem continent angulos, nempe alternos a/ b/es
& brc/d.Per quartamergo propofitionem,bafis a/c/zqualis eft ipfi bsd:'atque reli-

: uus angulus a/ ¢/ b, reliquo ¢/ bs d/ zqualis, vtpote

b ub quibus zqualia fubtenduntur latera. In retas itaque
lineas a/c/&b/d,re@a incidens brc,efficit alternos angu-
1 los asc/b/& e/bsd/adinuicem zquales. parallela eft igicur
<

a/c/ re@ta ipfib/d, per vigefimamfeptimam propofitio-
nem.Patuitautem @ & cidemzqualis. Acquas igitur & parallelas:& qu {equun-
tur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus.

owpnpx  kdly Pedbeaie AL, .
Qp ToegaRaNoypeppwp xwelwp ok kwororriop @ALlgod 74 @ yavionyivon ERiNaxs
ohy ol § S4peFO- deomi i Tiv, |
Theorema 24, - Propofitio 34.
T Arallelogrammorum locorum,latera quz ex opfpoﬁ to,& ans >4
guli 2qualia funt adinuicem:& dimetiensea bifariam fecat,
O RONT1V S. Efto datum parallelogrammum a/b/c/d:illius verd dimetiés

b/c.Aio primum,ipfius a/b/c/d/ parallelogrammi latera quz ex oppofito, & angu-
los fore adinuicem zqualia.In parallelas ehim a/b/&c/d/re@a incidens bc, facit al-

. ternos angulos a/b/c/& brc/d/ zquales adinujcem: per primam partem vigefima
i

Pars feclida.

nonz propofitionis. Eadem quog; b/c/ incidens in parallelas a/c/& bd, efficit rur-
fum alternos angulos a/c/b/& c/bsd adinuicem zquales, per eandem vigefimam-
nonam propofitionem.Duo itaque tiangula a/ b/ ¢/ &b~ ¢/ d, habent duos angulos
duobus angulis 2quales alterum alterizvmimque latus vni lateri 2quale,commune
{cilicet brc,quod zquis adiacet angulis.Reliqua igitur latera reliquis lateribus er@it
zqualia alterd alteri,hoc eft,a/b/ipfi o/d, & a/c/ipfi brd:atque reliqtius angulus qui
ad a/reliquo quiad d/ zquabitur,per vigefimamf{extam propofitionem. Monttra-
uimus autem binos angulos qui circa b,duobus angulis qui circa ¢/fore alternatim
zquales: totus igitur angulus qui ad b, toti qui ad ¢,per fecundam communem fen
tentiam zquabitur. Parallclo?rammi igitur a/ b/ cvd, latera qua ex oppofito,& an-
' guli zquantur adinuicem. [Dico praterea,quod & di-

metiés illud bifariam ﬁ:mt.O'ﬁ'cnfE cft enim a/bszqua-
lisipfics d, atque as c/ipfi b d: éftque b/ ¢/ communis.
= 9 Bina itaque triangula a/ bs ¢/ & b/ ¢/ d, habent fingula
Iatera fingulis lateribus zqualia: & eos qui fub zquali-

bus lateribus continentur angulos (vti nunc monftrauimus) fingulatim zquales,
vtpotea’b/ ¢/ ipfib/c/d, & as ¢/ by ipfi c/bs d:atque eum qui ad a/¢ei quiad d/
zqualem. Conuenit ergo trianguluma-brc, triangulo b/c/d. Quz autem fibimet-
ipfis conueniunt, zqualia funt adinuicem: per oétauam communem fententiam.
Triangulum igitur a/b/c/triangxlo brc/deft zquale.Dimetiens itaque b/c,datum

parallclogrammumab/c/d/bifariam fecat. Quod oftendendum fuerat. '

-

%
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Theorema 25, Propofitio 35, o
Arallelogramma in eadem bafi & in eifdem parallelis exifté-
~/ tia,adinuicem funt zqualia. o
ORON T1V S.Sint parallclogramma a/b/c/d/ &c/dresf, in eadem bafi c/d,
atque in cifdem parallelis a/f/& c/d/conftituta. Dico a/b/c/d/ parallclogrammum,
zquum cfle ¢/ d/ e/ £/ parallelogrammo. Secet enim in primis latus vnius, vtpote
¢/ e,alterius Jatus b d, in pun&o quidem g.Et quoniam parallelogrammorum lo-
corum latera quz ex oppofito funtadinuicem zqualia,per trigefimiquartam pro:
pofitionem:vtraque igitur a/b/& e/f,2qualis eft ipfi c/d. Quz autem eidem 2qua-
lia,&adinuicem {unt zqualia, per primam communem fententiam: zqualis eftigi-
tur a/b/ ipfi e/f. Communis addatur bre: totaigitur ase, toti b/ erit zqualis, per
{fecundam communem fententiam. Eft autem & a/c, ipfi b/d/zqualis, per candem
trigefimam quartam propofitionem. Binz itaquea/c/& ase,trianguli a/c/¢,duabus
b-d/ &b £/ triangulibs d/ f/ zquales funtaltera alteri: & 2zquos adinuicem conti-
nent angulos, nempe exteriorem d/ b/ £/ interiori quiad a, per fecundam partem
2 e - vigefimenonz propofitionis.Bafis itag; c/e,bafi d/f, per

¢ LA . . -
i~ -~ quaram prop fitioné eft zqualis: atg; trianguli a/cres

P triangulo b/cg;. A quibus fubducto communi triangulo
L , / bre/g:reliquil trapezitia/b/g/c,reliquo ttaiczio c/fidrg,
‘ d per tertiam communem fententiam zquabitur. Eifdem

rurfum zqualibus trapezifs , commune adijciatur triangulum c/ d/ g: confurgent
a/bsc/ds &cd e/ £/ parallelogramma adinuicem zqualia, Icr fecundam commu-

' nem fententiam. @ Quad fi latus vriius parallelogrammi,dimetiés altcrius efficia-

36

tur, vt4n hac {ecunda figurazidem,fed pauld leuius,con-

3 ——— P ———+¢ " dudetur. Triigulaenima/b/c/ &b/d/ ¢, fupraferipta di-
l - {curfuoftendentur zqualia adimu'ccm.quiEus adiunéto
| communi triangulo b/c/d:confurgét a-b/c/d/& b/ c/dres

¢ : parallelogramma rurfum adinuicem zqualia,per fecun.
dam cémunem fententid. @ Nec minus facile deducetur propofitionis mtelligen-
tia:vbi latus vnius parallclogrimi, in latusalterius inciderit, velut in tertia figura
difpofitione.Etiit enim rurfuma/b/& e/f/zquales adinuicé:a quibus dempta com.
muni b/e,reliqua a/e/reliquz b/f,per tertid comuncm {entétiam erit 2qualis. Hinc
a___e b ¢ triangulia/cietridgulob/df, velutifupra méftrabicur,
zquale.Qufi vtrigszqualium angulori,addatur cémune

- trapeziii é/bsc/direfultabititeruma/brc/d parallelogras

c d- mum,cidem parallclogrimo c/d/e/f;per fecundi cdmu-
nem fententid zquale. Igitur parallelogrima inecadem bafi,& in cifdem paralle-

Lis exiftentia,adinuicem h%nt zqualia.Quod eratoftendendum.” . . v

Oclpypx ks, pedleats i As. S o
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' Theorema -26, . Propofitio 36. SN

Arallelogrammia in zqualibus bafibuy,& in eifdem parallelis

exiftentiazadinuicem funtequalias: - oL 2
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O R O N TV S. Sint a/brc/d/&e/f/g/hparallelogramma,in bafibus 2quali-
bus c/d/& grh, atque in eifdem parallelis a/f/ & c/h/cofiftentia.Dicoa/b/c/d/paral-
lclogrammum,zquari parallelogrammo ¢/f/g/h. Connectantur enim reétz c/e/
& df,per primum poftulatum. Et quoniam parallelogrammum eft c/f/E/h,zqua
liseft e/t/ iiﬁ g'h, per trigefimamquarti propofitionem.Eidem quog; g/h,zqualis -
cft c/d,per hypothefin.Binz igitur c/d/ & e/f,eidem g/h/funt zquales:& propterea
aquales adinuicem,per primam communem fentétiam. fineg; adinuicem paralle-
Iz,ex hypothefi. Quz autem zquales & parallelas coniungunt linez retz, zqua-
les funt & parallel,per trigefimamtertiam propofitionem:& C/c/:gituratquc d/fr
zquales funt & paralielz.Parallclogrammum eft itaque /d/e/£Ip 1rporrc‘> c/dresfr
parallelogrammo,zquum efta/b/c/d parallelogrammum,per trigefimamquintam
propofitioné: in cadem'enim bafi c/d,atque in eifdem parallelis a/ /& c/h/ confti-
tudtur. Et per candem trigefimamquintam propofitio-
—r £ nem,c/frg/h parallelogrimum, zquum eft ipfi c/d/e/f7
parallclogrammo:funt enim in cadem bafie/f, atque in
cifdem parallelis a/f/ &c/ h. Binaigitur parallelogram-
< ™ ma a/b/c/d & e/frg/h, eidem parallelogrammo c/dre/fr
funt zqualia: quapropter & zqualia adinuicem, per primam cémunem fentétiam.
Idem ctiam oftendere licebit,de quacung; parallelogrammorum difpofitione: hy-
pothefi feruata. » Parallelogrima igitur in bafibus zqualibus:& catera,vt in theo-
remate.Quod demonftrare oportebat.
Cebgnpa K&, Dpobeare  AL. :
TA -':rz{om wt 4D aiis kvaip Povas S1me Rerk oF meig duis Macpa A iNaig ove i
Aoig 85ip. '

| Theorema 27, Propofitio 37. |
Riangula in cadem bafi, & in eifdem parallelis conftituta: 37
adinuicem funt zqualia. - )
ORO N T 1V S.@Sinttriangulaab/c/&d/b/c,in eadem bafi bre, atqsin cifdé
parallelis a/d/& b/c/exiftentia. Dico triangulum a/b/c, zquari propterea triangulo
d/b/c.Producatur enim vtrobiqueasd/reta,vig; ad pun&a e/ & f,per primum po
flulacum.& per punctum bsdatx rectz linez a/c,paraﬁcla ducatur bre:atq; ipfi bsds
parallela o/f,per trigefimamprimi propofitionem. Sunt itaq; a/c/b/e/& tf/b/of/

e a ¢ parallelogramma, & in eadem bafi brcatque in cifdem

[ parallelis b/c/& e/f,per hypothefin coftituca: igitur ad-

_ inuicem xqualia,per trigefimamquintam propofitioné.

_ / "Triangulum porro a/i/c, dimidideft paraliclogram-

mi a/c/bre,atg; d/bre,tridggulum dimidid ipfius d/gb/cxf/

parallclogrammi:dimeticntes enim a/b/& c/d,ipfa bifariam fecant parallelogram-

ma,per trigefimamquartam propofitionem. Quaxautem zqualium funt dimidid,

" zqualia {unt adinuicem, per feptimam communé fententiam. Igitur a/b/c/trian-

gulum,zquum eft d/brc/tridgulo. Ergo triangula in cadem baft:& quz fequitur
reliqua. Quod oftendendum fuerat.

i ' Oudgnpac KNy Pedbears A, '
TA iyt T udi 78p lowp Pousp Svame, wod oF Tis dvmig rcgaRiNotsyioee &R i
Aais éofpe Theorema 28,  Propofitio 38.

TR iangula in #qualibus bafibus,& in eifdem parallelis con= ;3
A ftirura:adinuicem funt zqualia.
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OR ONTIV S.@Sintasb/c/& d/e/ftriangula,in bafibus zqualibus b/o/sef,
in cifdémg; parallelis 2/d/& b/ f/conftituta. Aio triangulum a/b/c, zquiieffe d/e/f/
triangulo. Producatur enim verobique in dire@um & continuum recta asd,vigad
g/& h/punéta,per fecundum poftulatum. Et per datum pun@um b, datz rectz li-
nex a/c,parallela ducatur b/g :atq; per f/pun&tum ipfi d/e/parallela f/h,per trigefi-
mamprimam propofitionem. Sunt igitur a/c/b/g/ & d/e/f/hy arallelogtamma,
in bafibus quidem 2qualibus b/c/& e/f,ac in eifdem parallelis b/ & g/h/perhy-

a_____d__ v pothefin conftituta: & proptet id zqualia adinuicem,-
[y

& pertrigefimamfextam propofitioneni. Atqui parallelo-
Eyam'ma a/c/brg/& dre/f/h,a dimetientibus a/bs & d/f/
A A ifariam fecantur,, per trigefimamquartam propofitio-

‘ nem.Eft igitur a/b/c/tridgulum dimidid ipfius a/c/b/gy
parallelogrammi,atq; tridgulum d/c/f/ipfius d/e/f/ /parallelogrammi dimidium:
Quz auté zqualium funt dimidium,ea funt adinuicé zqualia, per feptimam com-
muncm {ententiam.zquum eft igitur triangulum a/b/c,ipfi d/e/ftriangulo. T'rian
gulaitag; in zqualibus bafibus:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum erat.

Gebonpa  ub, Pedbiais A0,
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| Theorema 29, Propofitio 3.

Riangula gqualia,in eadem bafi conftituta,& ad eafdem par-

tes:& in eifdem funt parallelis. .
O RONTIVS. Sint in cadem bafi brcatq;ad eafdem partes a/& d/triangu-
la a/bre/& d/b/esadinuicem zqualia.Dico @ ex 2/in d/cdnexa linea reta, ipfi b/c/
eft parallela.Si nang; a/d/non fuerit parallela ipfi b/c:poterit per datum punétum
a,ipfib/c/duci parallela,per trigefimamprimai propofitionem.Ducatur igitur, & fit
ase:quz vel incidet {ubasd,aut fupra.Cadat primo infra,fi poflibile fit: & per primd
poftulatum cone@tatur reéta c/e.quz clim incidat intra d/b/c/triangulum,& aban-
guloquiad ¢/inb/dAubtenfum latus extendatur:dividet ipfum d/b/c/triangulum.
Erunt itaq; a/b/c/& e/b/c/triangula in eadem bafi b/c,ac in eifdem parallelis aze/
& brc conftituta:zquum erit propterea triangulum e/b/c,ipfi a/b/c/triangulo,per
trigefimamf{eptima propofitionem.Eidem porrd a/b/c/triangulo, zqui eft d/b/c/
triangulum,per hypothefin. Bina itag; triangula d/b/c/&e/brc,cidem a/bsestrian-
' gulo crunt zqualia: & proinde 2qualia adinuicem, per

d . - . -
A== Z primam communé {ententiam. Tridggulum ergo d/brc,

o

zquum crit ipfi e/b/c, maius {cilicet minori,feu(mauis)
' totii fuz parti:quod n6 cft poflibile.Non cadit igitur aze/
parallela {ub a/d.€[Idem fequetur inconuentens,fi cadé
a/e/detur incidere fuper a/d. Producta enim b/d/per fecundum poftulatum,conue
niet tandem cum ipfaase,per quintum poftulatum:propterea quod rectaa/b,inci-
dens in a/c/&bsd/reas, facit intetiores angulos & ad eafdé partes a/b/d/& brases
minores duobus rectis(nempe minores a/b/c/& bsase angulis,qui per tertiam par
tem vigefimznona propofitionis erunt binis rectis zquales) Connexa itag; c/e/
recta,per grimum poftulatii,cacadet extra d/b/c/triangulum:fiet propterea trian-
gulum d/bsc,pars ipfius e/b/c/trianguli. Verunque rurfum,ipfi a/b/c/concludetus-
zquale(e/b/c/quidem per trigefimamfeptimi propofitioné,& d/b/c/per hypothe-
fin)& e/b/c/confequenter ipft d/b/c,totum fuz parti:quod rurfum eft impoffibile.

<
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omne fiquidem totum eft fua parte maius,per nonam communem fententii.Non
cadit ergo parallela fuper a/d. patuit quod nec infra.igitur ex a/inipfum d.T'rian
gula igitur zqualia:& quz fequuntur reliqua.Quod oportuitoftendiffe.

! Oibgnpae Ay Pedbeaic .
A Tow Tpiyem e wdF TOp lowp Plovwp Syt kod AN i dumd pignykod of mucis dove
awig macgaBilois Eip.
Theorema 3o, Propofitio 4o.
Riangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia, & ad eafz
dem partes:& in eifdem func parallelis.
O RO NT1V S.Sint a/b/c& de/freridgula zqualia adinuicem, & in bafibus
aqualibus b/c/& ¢/f(in directd quidem exiftentibus,femper velim intelligas)atg;
ad cafdem partes a/& d/conftituta: & connetatur a/d/reta, per primum poftula-
tum.Aio @ ad,ipfi b/f/eft parallela.Nam fia/d non fuerit cidé b/f/parallcla:pote-
rit per datum punctumavipfi datz linex b/f/alia quadam parallela duci,per trige
fimamprimam propofitionem.Ducatur igitur,fi poffibile fi:& fit a/g.Cadetitaque
asg/reta vel fuperasd, aut infra.Quodcuq; auté dederis:cam cil e/d(verag; in di-
reéti producta)cducenire neceffum eft.quonid ex a/in e/connexa per imaginationé
linca reta,incidit in a/g/& e/d, efficiés angulos interiores & ad cafdé partes a/e/d/
Prima demss & ¢/a/g/duobus rectis(veluti {fupra)minores. Qlncidat ergo prima a/g/Aub a/d:&
frationis difs connectatur f/g,per primi poftulatum,dirimens d/c/f/triangulum. Erit igitur tri-
" angulum gre/f,zquitipfi a/b/c/triangulo,per trigefimamodtauam propofitionems:
{unt enim in bafibus 2qualibus b/c/&c/f/ex hypothefi,& in cifdem parallelis a/g/
& b/f/per datam conftructioné. Ipfi porro asb/c/triangulo,zquum cft per hypo-
thefin d-e/f/trianguldi. Triangula igitur d/e/f& gre/fieidem a/bse/ triangulo erat
#qualia:& zqualia propterea adinuicem,per primam communé fententiam. Itag;
triangulum dse/f,2quum erit ipfi g/e/f/criangulo:maius faulicet minori,hoc eft,to
Secida pars  tum {uz parti.quod per nonam communem {ententiam eft impoffibile. LAt fi de-
Bucdifferétia tyr a/g/incidere fuper a/d:conuenient rurfum a-g/ & e/d,idémque fubfequetur in<
conuenicns. Produéa fiquidem e/d/in g, per fecundum
poftulatum:cneétatur rurfum f/g,per primum,cadens
extra d-e/f/triangulum. Tuncls g/e/f7& dre/freridgula,

Conuerfa 38.

dem per trigefimamoctauam propofitioné,& dse/f/per

ipamhypothefin. Vnde rurfum totu gre/f/criangulum,fuz partihoc eft, dve/f7

triangulo,per primam communem fententiam zquabitur.quod peripfam nonam

communem fententiam cft impoffibile. Cadic igicur parallela exa/in d/ verticem.

Concludendum ergo,triangula 2qualia in zqualibus bafibus exiftentia, & ad caf-

dem partes:& in eifdem fore parallelis.Quod demonftrare fuerat operzpretium.

Notandum. @ Eadem quog; via,fupradi@tarum fex propofitionum concludetur intentum, vbi

Elura duobus oblata fuerint vel triangula vel parallelogrima:facta binatim,iuxca
ypothefin,corundem triangulorum vel parallclogrammorum comparatione.

Ondgnpee  Aa, Fpdbeors  poe.
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S Theorema 31, Propofitio 41. \
) I parallelogrammi & triangulum eandem bafin habuerine,
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cidem a/b/c/triangulo concludentur zqualia:g/e/t/qui- .

41




* LIBER L g

in eifdémg; fuerint parallelis: erianguli parallelogrammum du-
lum eft.
O RONTIVS. Efto parallelogrammum a/b/c/d, eandem habens bafin ¢/d/
cum triangulo c/d/e;in cifdémg; parallelis a/e/& c/d/conftitutum. Aio a’bse/d-pa.
. 1allelogrammum,fore duplum.ipfius trjanguli c/d/e. Conne@atur enimy'a/d/re-
@a,per primum poftulatum. Trangula igitur a/c/d/& c/d/e/erune ad_inuicééqua-
lia,per trigefimamfeptimam propofitionem: habét enim eandem bafin 'c}d,funtq;
BT 3 e in cifdé parallelis a/e/& c¢/d. Atquitriangulum a/cd/ -
c 1 N..] -7 - dimididelt ipfius a/b/c/d/paraliclogrammi: fecat enim
e NG ; illud bifariam dimetiens a/ d, per; trigcﬁmmiquartam
- propofitionem.Quz autem {unic xqualia, ciufdem funt
- s dimidium:per conuerfam feptimz communis fentétiz.
T‘n'an%u'lum igitur c/dres,dimidium eft a/b/ad/parallclogrammi:& ipfum itaque
parall¢jogramum a/b/e/d,eiufdem c/d e trianguli duplum. _Si parallelogrammi
x}itur& trianguld:&c. vt in theoremate.Quod oportebat oftéderc.@(1dem quogs Notandum.
emonftrabitur: vbi parallelogrammum & triangulum zquales habucrint bafes,
in ci{démgq; fuerint parallelis. Corollarium.
@ Hinc fit manifeftum,cur in dimetiendis rriangulorum areis,dimidium bafis du-
catur in perpendicularem:aut ipfius perpendicularis dimidid,per bafin ipfam mul-
tiplicetur.Fit enim hoc modo dimidium parallelogrammi,quod ineadem bafi atg;
-in eifdem collocatur parallelis cum ipfo triangulo dato. _
" PeoPhype  ixy ﬁeéetélc L b :
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s Problema 11, . Propqﬁtio 42.

42 ‘“'At° triaﬁgﬁlo , zquale parallelogrammum conftituere,in
Ddato angulo rectilineo. : A

- OR ONT IV S. Sit datum a‘b/c/triangulum,cui oporteatin angulo zqua-.
li ei qui ad d,2quum paraliclogrammum conftituere. Diuidatur itaque b/c/latus Coftrudio fir
bifariam in puncto e,per decimam propofitioné: & connc@atur ase/rea,per pri- 5%
mum poftulacum.Ad datam infuper lincam re€tam e/c,datimg; in ea punétume,

" daco angulo reilinco qui ad d,zqualis angulus rectiline? csttituatur frerc:per vi-
gefimamtertiam propofitionem.Et per pun&tuma,datz retz lincz b/c/ parallela
ducatura/gatg; per punétum c,ipfi c/f/parallela c/g,per trigefimamprimam pro- ‘
pofitionem. Et quoniam a/b/e/& ase/c/triangula,in bafibus funt"z?ualibus' b/e/& Ottenfio pros
ercatquein cifdem parallelis a/g/& b/c/conttitutazipfa propterea funt adinuicem blematis.
®qualia,per trigefimamoctauam propofitionem. Tridgulum igitur a/bsc,duplum

s eftaresstrianguli.Atqui parallelogrammi fre/c/g,ciufs

L o £ 8 dem a/e/c/tridguli duplum eft, per quadragefimampri.

k \ mam propofitionem:habent nanque eandem bafin bre,

AN in cif{démque funt parallelis a/g/& b/c.Quz autem eiuf+

B ¢ ¢ demfunt duplicia , zqualia funt adinuicemsper fextamn

d .-, communem fentétiam. Parallelogrammi ergo f/e/c/g,

o ' aquum ipfi a/b/c/ triangulo dato: fufcipitque angulum

f/e/c, 2qualem ci quiad d. Datoitag; triangulo, Zquale parallclogrammum con-
fituitur,in dato angulo reétilineo.Quod faciendum erat. g :

o
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: ... Theorema 32,  Propofitio 43.

Mnis parallelogrammi eorum quz circa dimetientem funt 43
parallelogrammori fupplementa,fibi inuicé funt zqualia.
Parallelogrd O R O N T'1V S:qParallelogramma circa dimetientem alicuius dicuntur cffe
meticntem. paraliclogrammi,quando cundem cum toto poffident dimetientem. Supplementa
Suppleméta. autem,vocantut reliqua parallelogramma extracommunem dimetientem confti-
tuta.  Sit igitur a/bre/dr parallelogrammum;cuius dimeticns a-d, & circa ipfom
dimctienté fint e/g/&h/f/parallelogramma,fupplementa veré fint e/h/& g/fique
dico fore adinuicem zqualia. Parallelogrammum. enim a/b/C/d,bifariam;ffccatur
i dimetiente a/d,per trigefimamquartam propofitionemsigitur a/b/d triangalum,

v zquum cftipfi triangulo a/c/d. Dimetiens.infuper a/k,bifariam fecat e/g/parallelo-
S .- grammum;necnon & k/d/ ipfum h/f,per eandem trige-

a N b fimamquartam propoﬁtion:m. zquum cft igitur a/c/k/

ek f  tridgulum,ipfi a/g/k : atq; triangulum khvd, ipfi k/f/dy

, . triangulo.Siautem zqua iby_s tridgulis zqualia iungan-
Ry _ .. turtriangula:omnia ératzqualia,per fecundam commu

< 4 nem fententiam. Triangula itagsa/e/k/& k/h/d,triangy.
lis a/g/k/& k/f/d funt zqualia. Patuit autem @ & totdl a-b/d/triangulum,toti crian-
gulo a/c/d/itidem coxquatur. Porrd fiab zqualibus triangulis,zqualia fubducan
tur triangula:quz relinquentur,zqualia eriit,per tertiam communem fententiam.
Subductis itag; triangulis a/g/k/& k/f/d/ab ipfo a/b/dtridgulo,atqack &ivhids
triangulis,ab ipfo triangulo a/c/d:relinquentur g/f/& c/h/l%pplcmcnta adinuicem
zqualia. , Omnis ergo parallglogrammi:&c.vt in theoremate. Quod demonftrare

S A
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Feifhupa  1f, Pesbsore  pdt o T
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‘Problema 12, - Propofitio 44. . L
‘A D datam retamlineam: dato triangulo, zquale parallclos 44
Agrammumconﬁrucrc,m dato angulo re@ilineo. - -+
Problematis 3 R O-N T I V' S. @Conftructe parallelogrammum ad datam lincam re@tam &
IMETPFErIi® in dato.dngulo redtilineo,eft ipfam lineam datam coaffumere in latus cinfdem pas
rallelogrammific vt eademlinea cum altero adiacentium laterum, angulum com-
prehendar zqualem ipfi angulo dato. Eftoigitur data linea re¢taa/bad qui opot-
teat conftruere parall¢logrammum,dato triangulo c/zquale,& in angulozquali ei
Csttruttio fs qui ad d. Producatur in primis a-b/ refta in dire€tum vique ad punétum e, per fe-
gura. cundum poftulatum: & ad datam reétam lineam b/e,ad datdmg; in ea punétum b,
‘datoangulo reilinco quiad d,zqualis angulus retilineus conftituatur £/b/e,per
vigefimamtertiam propofitionem.In ipfo confequenter angulof/b/c,dato triangu-
lo c,zquale coftruatur parallelogrimum f/g/e/b,per quadragefimifecundam pro-
pofitionem:extendatirque g/f/in dire€tum vique ad h,per fecundum poftulatum.
Per datum infuper pun®tum a, verique &£/ b/ &g/ e/ parallela ducaturhs.a, per




. - LIBER 1. .

trigefimam primam propofitionem:conne@atiirg;,per primum poftulatum,dime:
tiensh/b. Et quoniam in retas gre/ & h/b, recta incidens h/g/nteriores angulos
&ad eafdem partes g/h/b/& h/g/e,duobus rectis minores efficit (nempe minores

ipfis g/h/a/&hg/e,qui binis retis pervitimam partem

T h__2 vigefimznonz propofitionis funt zquales) conctirrent

‘ + \lp ergo tandem g/e/& hvb, in infinitum ad partes b, & e/

, produétz,per quintum poftulatum. Producitur igitur,

. per fecundum poftulatum: & concurrant in pictok.Per
gL idem rurfum poftulatum,extendantur £/b & h/arvfque

* ad punctal, & m: & per datum pun@tum k,vrique h/g/

& ase/parallela ducatur Lk,per trlgCﬁmamp_umam propofwtionem.@[His ita con. Demétiratio
ftruétis, quoniam h/g/l/k/ parallelogrammi, eorum qua &irca dimetientem h/k, s refolutio.
funt parallclogrammorum fupplementa,fibi inuicem funt zqualia,per quadtagefi-
mamtertiam propofitionem: zquum cft fupplementum feu parallelogrammum
a/b/m/V/ipfi f/g/e/bsparallelogramo. Eidem porrd f/g/e/b/parallelogrimo, xqui

eft datum c/triangulum,per quadragefimamfecundam propofitioné:ta enim con-

ftructum eft.Igitur parallelogrammum a/b/m/Lipfi triangulo ¢/per primam com

munem fententiam cozquatur. Eft autem & a/b/mvangulus, ei quiad d zqualis:

vterque enim &quatur :’Pﬁ f/b/e,a/b/myquidem per decimamquines propofitioné,

qui ad d/verd per vigefimamtertid. Coaflumitur praterea data linea recta ab,in

latus ipfius a/b/l/m/parallelogrimi. Ad datam igitur line retam a/b,dato trian

gulo ¢, zquale parallelogrammum conftruitur a/b/my 1, in dato angulo reilineo

a/b/m,ci qui ad d’zquali.Quod facere oportebat.

l’eéﬁ:?\nim ) Pedeeaig Bt
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yovig. Problema 13, Propoﬁtio 4.
45 DAto rc&ilinco.. ?qualc parallelogrammum coftituere,in da-
to angulo retilineo.

O R ON TV S.qSit datum rectilined a/b/c/d: cui oporteat conftruere zquale

parallelogrammum,in datoangulo rectilineo qui ad ¢.Céne@atur ergo b/c/recta,

per primum poftulatum.& dato a-bsc/triangulo,zquale parallelogrammum con-

fticuatur f/g/h/k,in dato angulo reglilinco f/hv k,ei quiad e/zqualizper quadrage-

fimam{ecundam propofitionem. Ad datam infuper retam lined g/k, dato b/c/d/

triangulo,zquum conftruatur parallelogramma g/k/l/m,in dato angulo reilineo

g/k/ m, zquali cidem quiad ¢ : per antecedenté quadragefimamquartam propofi-

tionem. Oftendendum cftitaque primam,hac duo parallelogrima vnum effice-

re parallelogrammum:quod ita fit manifeftum.Quoniam anguli f/h/k/ & g/k/m,
cicE:m angulo qui ad e/funt zquales,per coftructionem:{unt igitur zquales adinui- Quad csftru
cem, per primam communem {ententiam. Addatur vtrig; cSmunis angulus g/k/h: &aparallelo,
igitur anguli g/k/h/& g/k/m,funt per primam communem fententiam,zquales an &z, paral
gulis f/h/k/& g/k/h.Ei{d€ porrod angulis f/h/k/& g/k/h, Iclogrammi.

e{ ¢ f, duo reti funt zquales anguli, per vitima parté vigefi-

manonz propol?;ionis:anguli igitur g/k/h/& g/k/m,bi.

c nis {unt retis zquales,per candé prima communé fen

,  tentiam.Indire€td eft igitur h/k/ipfi k/m,per decimam-

3 quartd propofitioné. Rutfum quonii angulus £ g/k,

d 1 ™ oppofito qui ad h/ per trigefimamquarti prgpoﬁtioné

.
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cft zqualis:patuit autem quod & g/k/m. Bini itaque an.
guli f/g/k/& g/k/m;cidé quiad h/funt zquales:& zqua-
f h les propterea adinuicem, per primam communem fen.
tentiam.Communis rurfum addatur angulus k/g/l.eriit

\'_‘?[
A N igitur f/g/k/&k/g/1, anguli, binis interioribus & ad eaf
d

dem partes l/g/k & g/k/m,per fecundam cémunem fen
1 m tentid zquales. Ipfis porro l/g/k/& g/k/mv angulis, bini

recti cozquatur, per eandem partem vitimi vigefimz-
nonz propofitionis:per primam ergo cdmunem {ententiam,anguli f/g/k/ & k/g/l/
funt zquales duobus rectis.In dircCtum cft itaque f/g/ipfi g/l,per ipfam decimam.
quartam propofitionog.Eft autem & f/g/ipfi h/k;atq; g/l/ipfik/m, per trigefimam-
quartam propofitionel zqualis:& vtraque vtrig; parallela. Igitur £/, & h/ m, per
{fecundam communem fententiam,{unt zquales adinuicem,atque parallcla:& eas
itag; coniungentes rectz lincx f/h/& l/m,zquales & parallelz ?unt, pertrigefimi.
tertiam propofitioncm.Parallclogrammum eft igitur f/1/h/m. Huius autem pars
f/g/h/k/triangyloa/b/c/zquatur:& reliqua g/k/1/nvipfi triangulo b/c/d,per ipfam
conftructionem . Totum ergo f/1/h/ k/ parallelogrammum, ipfidatoa/ b/ ¢/ dr
reétilineo eft zquale: fufci?itquc angulum /by m/ zqualem dato qui ad e/ angu-
lo.Dato itaque reétilineoa’b/c/d, zquale conftruximus parallelogrimum f/1/h/m,
in dato angulo retilineo qui ad ¢.Quod faciédum propofucramus.qCIdem quog;
licebitoftendere , vbi datum retilineum, in plura duobus feparabitur triangula.
Cuilibet enim triangulo peculiare conftructur parallelogrammum, per quadrage-
fimamfecundam & quadragefimamquartam propofitionem: quz fimul vaum cffi-
cere parallelogrimi ipfi dato reilinco zquale, haud diffimili difcurfu couincétur.

- reifhpa idy Pedbeass  ps.
&g Roddons tubeio’ TeTPdpwYOp dirypdnlos. ¢
Problema 14, Prop"gﬁtio 46."

X datareéta linea,quadratum defcribere.
O RO N T 1YV S.QEfo data linca recta a/b: ex qua fit operapretium defcri-
bere quadratum. A dato itaque puncto a,ipfi reétz lineza/b,ad angulos rectos ex-

b

46

citetur a/c, per vadecimam propofitionem, indefinitz quidem quantitatis, doneg

ipfam fuperet a/b. A qua fecetur zqualis eidem a/b:fitg; a/ d, per tertiam propo-
(Ftionem. Rur{um per datum pun@umd, ipfia/bs reéte paral{::la ducatur d/c, at-
que per pun&umg sipfias d/ parallela b/ ¢, per trigefimamprimam propofitio-
nem, Parallelogrammum eftigitur a/b/d e:dico quod & quadratum.Nam paral-
lelogrammorum locorum latera quz ex oppofito,zquantur adinuicem: per trige-
fimamquartam propofitionem .Aequum cft igitur la-

a d £ tusdreipfiasb:atque bresipfia/d.Sat autem a/g/& asd,
per conftructioné zquales.Quatuor igitur a/b,a/d,bres
& e/d/latera,zqualia funt adinuicem: qua enim zquali-
bus funt 2qualia, & adinuicé zqualia funt, per primam
b e communem {ententiam.Aequilaterii eftigitur a/bsd/e/
parallelogrammum.Rar{um quoniam in parallelas a/b/& d/e/retainciditasc: fa-
cit igitur interiores 8 ad cafdem partes angulos b/a/d/ & a/d e,binis rectis zquales,
per vitimam partem vigefimanonz propofitionis.Rectus autem eft quiad a/angu
lussigitur & qui ad d/re@us.& qui ex oppofito confiftunt ad b/& ¢/ anguli, itidem

reéti funt:per candem trigefimaquartam propofitionem. Rectangulum ft igitur

a/b/d/e/parallelogrimum. Patuit g & zquilaterdi: ergo quadratd, per trigefimam




e

o LIBER I 41
diffinitionem.Ex data igitur linca rectaa/b, quadratum defcripfimus.Quod opor-
tuit feciffe. Corollarium,

€ Qux ab zqualibus igitur lincis rectis qbuadrata defcribuntur,zqualia funt adin-
uicem:& ediucrfo.quz autem ab inzqualibus fiunt quadrata, funt incqualia: maius
quidem quod & maiore,minus autem quod 4 minore defcribitur.
Okdgnpce Ao Pedbeaie pe _
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Theorema 33, Propofitio  47.

47 YN rc&an%ulis triangulis,quadratum quod 4latere reGtum an-

lum fubtendente ﬁt,aeq.uum eft quadratis quz flunt ex late-
ribus aﬁgulum reGum continentibus. ' :

O R O N T1V S.€Sit reGtangulum triangulum a/b/c,cuius fub bra/& a/c/lateri-
bus cétentus angulus,rectus exiftat.Dico g defcriptil ex b/c/quadratum,jjs qua ex
b/a/&a/c/flunt quadratis,eft zquale. Defcribitur ergo quadrata,per quadragefimi-
{exti propofitioné:ex b/c/quidem quadratii b/c/d/e,ex a/brvero a/b/f/g, & exipfo
a/c/quadratii a/c/h/k. Deinde per a punéti,vtriq; b/d/ & cve/parallela ducatur a/l:
per trigefimiprima f ropofitioné. Parallelogrima igitur eruntb/l-&c/l/ quadran.
gula. Conneétitur denig; a/d/& c/f/linez re€te:per primii poftulatum. Et quonii
ad rectam lined a/b,atq;ad cius punctil a,duz rectz linez a/c/ &a/g/nd ad cafdem
partes ductz,angulos vtrobig; rectos efficiunt(recti enim funt,qui drca punéti a/
céfiftunt anguli)in diretd eft igitur a/c/ipfi a/g:& a/b/confequéter ipfi ask,per de-
cimiquarti propofitioné Parallele itag;funt b/f/& c/g:fimiliter & b/k/atg; c/h.Ca
porrd omnes anguli recti fint adinuicé zquales,per quarti poftulacum: erit angu-
Ius a/b/f,zqualis angulo ¢/b/d. Communis apponatur angulus a/ b/ : totus igitur-

' a/bsd,toti f/b/c/ angulo, pet fecundam cdmuné fenten:
g -~ k. tiameritzqualis. Rurfum,quoniam per trigefimi diffi-

/ nitionem,zqualis eft a/b/ipfib/fatque b/c/ipfi brd:funt
§ ' Sh igitur bina lateraa/b/& b/d/ trianguli a/b-d, duobus la-
teribus £/b/& b/c/eridguli f/b/c/ qualia alterum alteri.
& zquales continent angulos a/b/d/& £/b/c.Bafis ergo
a/d/bafi f/c,& trianguld a/b/d triangulo f/b/c, per quar-

* ti zquatur Eropo itioné. Ipfius porro triangulia/ b/d,
duplum cft b/l parallelogrim, in eadem bafi b/d, atgs
in eifdem parallelis a/1/& b/d/conftitutum:per quadra-

- gelimamprimam propofitionem.& per candem propo-
fitionem,a/b/f/g/quadratum,duplum ifﬁus /bsc/trianguli : habent enim eandem
bafin b/fin cifdémg; confiftunt parallelis f/b/& g/c. Quz auté zqualium duplicia
funt, & adinuicé funt zqualia:per fextam cdmunem fententid.Igitur b/l parallelo
grammi,zquil eft/a/b/f/g/quadrato.  Haud diffimili via,oftendetur ¢/l/parallelo-
rammii,zquil efle ach/k/parallelogrammo fiue quadrato.Connexis enim a/e/&
%/h/lincis tedtis,per primum poftulatum:erunt rurfum a/c/e/&b/c/h/tridgula ad-
inuicé zqualia.Et cim ¢/l/parallclogrimum duplum fit a/c/e/ trianguli, & quadra.
“tum a/c/h/k/ipfius bre/h/trianguli itidem duplum, per candem quadragefimapris
mam propofitionem:concludetur tandem parallelogrammum ¢/l,2quari quadrato
asch/k. Atquib/l& ol parallelogramma,conficiunt quadratum b/c/dve, quod fie
exb/c:quadratum crgo bre/d/e,zquumettab/frgs &ach/ks dcﬁ:riptids exa/b/&

: ij.

e
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' a/C/qilhdratis. In re€tangulis itag; triangulis:& qua {equuntur reliqua,vtin theo-
Notandum. remate.Quod expedicbat demonftrare. @Hoc {pectabile & femper admiridum
theorema, Pythagoras in his fertur offendiffe nume-

al- ris,3,4,5:velut ex obic¢ta potes clicere figura.in quaan-
s s gulus quiad b/rectus eft: & qualium partium a/b/latus
L “ cft trium,& b/c/quatuor,talium a/c/re@um fubtendens
oL N, c  angulum s/reperitur.Quinquics porrd §,faciunt 2:ter

4 3 verd/9,& quater 4/fedecim.atqui 9 & 16/coficifit2s.

Corollarium. _, :
@In triangulis itaque rectangulis,duobus lateribus datis,ipforum adminiculo,de-
. uenire licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tum additionem,
tum {ubductionem adinuicem , & lateris feu radicis eorundem inueftigationem.
Quemadmodim in dimetiendis rerum paffim offendes magnitudinibus.
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Theorema 34, Propofitio 48. .

o,  Couerfa prgs I erianguli quod ab vno laterum quadratum,®quale fueriteis 48
cedentis p . gu q . . . q . - ,
: que reliquis trianguli lateribus quadratis:angulus coprehen-
" {usfub reliquis trianguli duobus lateribus,roctus eri.

ORONTIYV S.Eftoabsc/trianguli quod ex b/c/quadratum,zquum eis qua
exasb/&a/c/lateribus fifit quadratis:aio propterea,angulabra/c/fore recti. A da-
to enim puncto a,datz linex a‘c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimi pro-
pofitioné Bt per tertiam propofitioné,ponatus a/d/ipfi a/b/zqualis:connectatirgs o
*  c/dsre@a,per ptimi poftulatd. Clim igitur a/bripfi a/d/fit zqualis: zqui eft quod
¢x a/b/quadratum,ci quod fit ex a/d,per corollarium quadragefimafextz propofi-

tionis. Addatur vtriqs,id quod ex a/c/quadratd.Quz ex a/b/igitur & a/c/quadrata,
zqualia funteis quz cx a/c/&a/U/quadratis:per fecun-

‘ 4 dam communé fentétiam. Eis autem quz ex a/c/ & asds

. - quadratis,zquum eft quod ex c/d,per antecedenté qua-

/\ dragefimamf{eptimi propofitioné: angulus enim c/a/ds
.V(___________l c

rectus eft. Quadratis porrd quz exa/b/& a/c,2quum
: cft quod exb/c/quadratum: per hypothefin. Quz auté
zqualibus funt zqualia,ea funt zqualia adinuicé,per primd communé {ententiam.
Quadratum igitur quod ex b/c,zquum eft ei quod ex c/d/quadrato. Aequalis eft
ergob/cipfi cvd:zqualia enim quadrata funt,quz ab zqualibus defcribuntur lincis
rectis. Pofita eft autem a/d/ipfia/b/zqualis,& a/c/vtrig; comunis.Bina ergo late-
raa’b/& a/c/trianguli a/b/c,binis lateribus a/c/& a/dtrianguli a/c/d/funt altcrna-
tim zqualia:bafis quog; brc,bafic/d/zqualis. Angulus igitur b/a/c,angulo c/a/d,per
ogaui propofitioné eft zqualis. Eft auté c/a’d,angulus rectus,per conftructioné:
& bsas ¢/ igitur angulus retus eft. Si trianguli itag; quod ab vno latcrum qua-
dratum:&c.vtin theoremate.Quodgrat oftendendum. - o

2@ Primi Libri Geometricorum Elementorum, «@g
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GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Secundum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
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Parallelogrammum re€tangulum. -

Mne parallelogrammum re&angulum, fub dua-
bus reGtum angulum comprehendentibus reétis

Ilineis dicitur contineri. .-
'O RONT IV S.QParallclogrammum,dicitur figura qua- Quid parale
L5 | drilatera,ex oppofitis lateribus adinuicem zqualibuscompre legramum.
&)L AL ) henfa. Sunt autém parallclogrammori quatuor tantummo. Quot paralle

do genera:vtpote, quadratii,altera parte longius, thombus,& rhomboides:quems '°§;Tm°‘ﬁ
admodim trigefimatertia primi libri anté monuimus diffinitione.V ¢ryng; porra generd.

& quadratum & altera parte longius,reftangulum adpellatur:cstinerisg; fub dua-

bus lineis re¢tis ad re¢tum conuenientibus angulum , quarum altera in reliquam
abftractiué ducta, ipfum efficit parallelogrammum. @V tex a/b/c/d/potes elicere’ Exemplum,
parallelogrammo:quod fub a-b/& a-c/lateribus, re€tum qui ad a/conprehendenti-
' bus angulum,continetur.Non poteft enim angulus qui

. . f °: 7. ad afore rectus, quin p_c,r,ztiggﬁmamnopatq & erigefi-
&. oz o 0. { .mamquartam Pr_opoﬁuon.c»libri primi, reliqui tres an-
o o3lee . guli fintitidem recti. Imaginanda eft igitur a/b/ re@a,
D '-%u'crc‘dirc&a_i vig in c: & punétd b/defcribere latus b/d.

e 4 Velasc/reGam,venire reéto fluxu in b: atg; puntumes |
efficere latus c/d. Tta enimabftractipe defcribuntur parallelogramma reftangula.
Ad quorum fimilitudinem, numerus per alium quenuis munerum moleiplicatus, + -
planum atg; retagulum efficit numerg: vti fubie&ta videtur indicare figurajinqua . |
6/vnitatcs pex s/multiplicata,reddunt 30/planum & re@tangulum numerum. |
' . . ‘.'..- ) Tféﬂbp'ﬁ- . _ s ‘,,.'..;:.,;:: o '.:‘ -
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Mnis parallelogrimiloci eorum quz<circa dimetienté illius
funt parallelogtammorum,vnumquodg; eorum cum binis
fupplemcntis,gnomon vocetur, SR
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ORONTIV S.I[%uanquém gonomonem pfopri¢ intelligamus reGtangulum:
accipitur tamen fupra {cripta gnomonis diffinitio, pro quacung; figura ex duobus

cuiufuis oblati parallelogrammi fupplementis,& altero corum quz circa dimetié-

tem illius funt patallelogrammori comprehenfa. Diximus autem quadragefima-

Videasprimi tertia propofitione primi libri,quznam fint parallelogramma circa dimetientem
alicuius confiftentia parallelogrammi:quz item fint eotundem parallelogrammo-

Gnomonisex rum fupplementa.@[Sit igitur a/bsc/dsparallelogrammum, & illius dimetiens a/d:
emplum.  ircavero dimetientem confiftant gre/& f/h/ﬁarallclogramma,atquc illorumfup-
plementa g/f/& ¢/h.Dico itaque g/e/parall¢logrammi,

®  vni cum binis fupplementis g/f/& e/h:gnomonem effi-
& cere f/g/e/h feuf/a/h.Cuifiaddatur fh/parallelogram-
mum:totum integrabitur a/b/c/d. aut fi cidem f/ b/ pa-
rallelogrammo,gnomon circumponatur f/g/¢/h:né mu-

Cur tales afs f 4 tabitur,{ed augmentabitur figura. Eft autem ciufcemo-
fumpti gnos di gnomonum tradita defcriptio,in partium oblatorum
8% in demonftrationibus paralljogrammorum expeditiorem expreflionem,principa

liter excogitata.

——m
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Theorema 1, Propofitio 1.
QI fuerint binz reCte linez, fecenirg; ipfarumaltera in quot-
cunque fegmenta’: reGtangulum comprehenfum fub duabus
rectis lineis, quum eft eis que ab infecta & quolibet fegmento
retangulis comprehenduntur, - .

OR ONTIV S.CSintbinz rectz lineza/b/& c:quarum altera,vtpote a/b, fe-
ceturin a/d,d/e,& e/b/fegmenta. Aio quod fub a/b/& ipfa c/comprehenfum reéta-
gulum:zquum cft cis,qua fub c/&a/d/& d/eratque e/b/comprehenduntur rectan.
gulis.A dato enim punéto a,datz reét= linez a/b,re&ta quedam,per vndecimi pri-
mi libri propofitionem,ad retos excitetur angulos,cxcedens datam linedc: d qua
fecctur zqualis eidem c,per tertid ciufdem primifitq;a/f.  Per datd infuper pun-
IR " Gum f,ipfi a/b?)arallcla ducatur f/g:atque perb, d, & e/
pun@a ipfi a/ 1, atque inuicem parallel2 d‘t)wantur bsg,
d/h,& e/k,per t‘riicﬁmamprimi ciufd€ primi. Re€tan-
gula igitur funta/b/f/g,a/h, d/k,& e/g/ parallelogrima.

a d . p b

[; : ‘Quzlibetinfuper/& b/g/& d/hv/& e/k,ipfi a/freft zqua-
Exh T w8 & tinlup g >Ip qua-
ﬁ;-o.,'.im‘.’,z ) —< lis,per trigefimamquartd eiufdé primi.eidé quogsa/freft
roumabAs ' ‘aqualis c. ommies igitur adinuicé, atq; ipfi ¢/funt zqua-

:;Z’:::t'cﬂﬁ,, Ies: per primam communcm fententiam. Quod igitur fub ¢/8¢ a/d continetur re-

giturmultipli Gtangulum,zquum eft ipfi a/h:& quod fub ¢/& d/e,ipfi d k: atq; id quod {ub cadem

catio. o & e/b,ipfi e/g/reftangulo zquale.Ipfis porrd a/h,d/k,& ¢/g/rectangulis, 2quum
cft a/b/f/g/ retangulum(nempe totum {uis partibus integralibus fimul fumptis)
continetdrg; fuba/b/& a/f,quzipfi c/data eft zqualis. Datis igitur binis lincis re-
&is a/b/& c,quod fub eifdem continetur re@angulum,zquum eft cis qu {ub infe-
&a c, & quolibet ipfius a/b/ fegmento comprehenduntur rectangulis-Quod opor-
tebat demontftrare.
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Theorema 2, Propofitio 2.
I re@a linea fecetur vecung; : juz fub tota & quolibet fegmeé:
torum re¢tangula comprehenduntur,zqualia funt ei quod ex

tota cft quadrato.

\
-

.

O RO N TV S.QRe&talinea vtcunque fecari dicitur,quz in quouis datoillius Quidre@tam
punto,ab(q; partiii determinata ratione,indifferenter dividitur. ~Sit igitur a/b/li- lincamvectis

nea reéta,qua vecung fecetur inc.Dico @ fuba/b/& asc,atqg; fub eadem a/b/& /by
copachenfa rectangula: zqua funt ei,quod ex tota a/b/fit quadrato. Ex data nang;
a/b,quadratum defcribatur a/b/d/e: per quadragefimamfexti primi.Et per datum
punctum c,vtriq; &a/d/& bres parallela ducatur c/f: per trige{imamprimam eiuf
dem primi libri propofitionem.Rectangula igitur funt,a/f/& c/e/parallelogrima:
atque ipfum a/f/qu ard/& asc, ipfum verd ces (Eb cbs
& bre, per primam huius diffinitionem comprehenfum.
- Etquoniam a/b/&a/d/funt binz quzdam lines reta:
&ipfard altera,fCilicet a/b,feta eft in a/c/& ob/fegmé.
ta, ex hypothefi. Quz igitur ab infeéta as d, & vtroque
fegmento a/c/& ¢/b/continétur rectangula:zqua funtci,
d e ¢  quodfub duabus lincis retis a/b/& a/d/cSprehenditur
. rectangulo,per primam huius fecundi propofitionem.
Atqui bre/ipfia/d,& vtraque ipfia/b,per trigefimam diffinitionem primi cft 2qua-
lis:necnon a/b/d/e/reCtangulum,id quod ex ipfa asb/fit quadratii. Quz fub tota
igitur a/b,& quolibet fegmento a/c/& ¢/b, re¢tangula comprehenduntur : 2qualia
funt ei quod cx tota a/b/eft quadrato. Quod erat oftendendum.
xdpnpa ¥y Pedecars. . 9. [ )
ApiubEa ypepph bsiTuxe 7pnel,» ~zzd Tiig Shng nod ofds F T pnpdTop ONNS oy
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Theorema 3, Propofitio 3. : .
I re@a linea fecetur vtcunque: reGtangulum fub tota & vno
S fegmentorum cSprehenfum,zquum eftei quod fub fegmens
tis comprehenditur retangulo,&ei quod ex pradicto fegmento

fit quadrato. .
O R O N'T1V S.@Eftoasb/rectalinea,vtecung; fe€ta in punéto c. Aio quod fub

a (4 b

tota a/b/& altero fegmentorum,vtpote asc,comprchenfum re€tangulum: 2quum |,

eft ciquod fub a/c/&c/b/fegmétis rectigulo cétinctur,& ei quod ex codé fegmen-
to a/c/fit quadrato. Defcribatur enim ex a/c,quadratiia/c/d/e:per quadragefimi.
fextam primi. & producatur devin dire@ vigs ad f, per fecundum poftulatd. Per
a c 1 punfumdenigsb, verig; & a/d/& cve/ parallela ducatur

g/f:pcr trigefimiprimam ipfius ptimi.Retigulaigitur
funt a/f/& c/f/parallelogramma, per primam huius dif-
nitioné Et quoniam a/b/ & a/d/ binz quzdam videntur
d | ¢ cffclinez recte:quariialtera,vtpote a/b,fetta eft per hy-
¢ pothefinina/c/& c/b/fegméta.Sub duabus igicur lineis

que fecard.
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re@is a/b/& asd/comprehéfum reCtangulum a/fzquiz
eft cis quzab infecta a/d/ & quolibet fegmento a-c/ &
c/b/continentur re¢tangulis : per primam huius {ecun-
di propofitionem, hoc eft reGtangulis a/ ¢/ &cf. At-
3 c ?ui a/f/rectangulum, zquum eft e1 quod fub tota a-b,&
€ egmentoa/c/continctur: nam'a/d/ipfi a/creft zqualis,
per ttigelimam diffinitionem primi.A/e/porrd quadratfi,quod cx codem fegmen -
to a/c/§c('cribitu r.Rectanguld denig; c/f,zquii eft ci quod fub a/c/& c/b/fegmentis
cdtinetur:cft enim cve/eidéarc,per ipfius quadrati diffinitioné zqualis. Sireéta igi
tur linca a-b,vtclig; fecetur in puno crectanguld {ub totaa/b/&altero fegmento
rum a-c/coprehenfum,zquil eft ei quod fub a/c/& c/b/ fegmentis fit rectangulo,&
ciquod ex przdicto fegmento a/c/ eft quadrato. Quod oftendere oportebar.
- Gebpypax & Peobesis  dh
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. Theorema 4, Propofitio 4.
S I rectalinea fecetur vecig;:quadratum quod fitex tota,zqui
) eft quadratis qu¢ fiunt ex fegmeétis, & ei quod bis fub {fegmen

tis comprehenditur rectangulo,
O RO NT IV S.qSita/b/linea recta,quz {ecetur vteung; in piicto ¢ Dico qua-
dratum quod extota fit a/ b, zquum cffe cis quz ex a-c/& c/b/ defcribuntur qua-
dratis, &bis fub a/c/ & ¢/ b/ fegmentis comprehenfo retangulo. Defcribatur in
primis exa/b,quadratum a/b/d/e:per quadragefimamfextam primi. Et connecta-
tur ase/dimetiens,per primum poftulatum.& per datum punctum c, vtrique a,ds
& bresparallela ducatur c/fAecans ase/dimetientem in punéto g.Per punétum de-
niq; g,ipfis a/b/& dse/parallela ducatur h/k: per trigelimamprimam eiufdem pri-
mi. Qum igitur a/b/d e/fit quadrati,zqualis cﬂ.a/i/ipﬁ bse:per trigefima ipfius
a. e &  primidiffinitionem.Ifofcelis igitur a/b/e/triangull, qui

ad bafinasc/fiunt aaguli,hoc cft braze/& a‘e/b,funt per
ﬁ:‘;‘:‘;:;‘u’“ h k  quintam primi adinuicé zquales. Eiufdem porro trian
aliter demons guli a/b-e/tres anguli, binis (unt rectis zquales:per tri-
ftraf:(cd hzc. gefimamfecidam primi. Rectus eft autem angulus qui
‘::t?:n%a:i: Bt | ad b.reliqui igitur anguli bsase/& ase/b, vni reto funt
riffima. - f ¢ zquales.{untautem & zquales adinuicem:vterg; igitur

dimidium eft anguli re@i. Trianguli rurfum a‘c-g tres anguli, duobus reétis,per -
candem trigefimamfccundam primi,cozquantur.a/c/g-porro angulus, rectus eft:
nempe zqualis interiori,&ad ca(dé partes qui ad b,per vigefimamnoni ipfius pri-
mi.Ergo reliquiduo angulic/a’g/& a‘g/c,vni reto funt zquales.fed dimidium re-
&ieft c/asg/angulus:igitur &asgre,recti itidem eft dimidid. Acquus cft propterea
angulus c/asg/ipfiasc/giper primam communem fententiam. Et latus confequen-
- ter a/c,lateri C/g,Yer fextam primi zquale.Eft autem & a-h/latus,ipfi c/g, necnon
h/g/ipfia/c/zquale:per trigelimamquartd ciufdem primi. Aequilaterum eftitaq;
a/c/g/hv parallelogrammum. aio quod & rectangulum:nam angulus quiadra,re-
&us cﬁ.Rc&angu%um porrd fub duabus re¢tis lineis angulum rectd comprehen-
dentibus,per primam huius diffinitionem,ctineri dicitur. Quadratum eft igitur
a/c/g/h:& 2quum ei quod ex ac.  Haud diffimili difcurfu,f/k/parallclogramma,
quadratiicfle conuincetur:& zquale ¢i quod ex c/b”.Nam zqualis cft fs’k/ﬂdc s,
per candem trigefimamquarti primi. ~ Et quoniam zquum eft h/f/{upplement
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ipfi c/k, per quadragefimamtertiam primi: & ¢/ k- id quod fuba/ ¢/ &c/ b, nam
ipfi a/¢s oftenfa eft zqualis ¢/-g . ReCtangula igitur ¢/ k- & h/f, zqua funt ci,quod
bisi{ub fegmentis comprehenditur,re@angulo. Oftenfum cft autem ag/ & gres
quadrata,cis fore #qualia quz ab cifdem fegmentis fiunt quadratis.Ee a/g/igitut
& gré,vnd cum ctk 8 b/f,zqualia funt quadratis quz fiunt ex fegmétis,& ci quod
bis {ub fegmentis compteheaditur restangulo. Exdem porrd a/g, g/e, c/k,& hf,
zquum cft quadratum a/b/dre,ex ipfa a/brdefcriptuminempe totum fuis partibus
integralibus. Quod igitur ex tota a/b/fit quadratum :zquum cft quadratis quz
fiuntex a/c/& c/b/fegmentis, & ei quod bis fub cifdem fegmentis comprehenditur

re&angulo.Quod fuerat demonftrandum. " Corollarium,

 Parallclogramma igitur,quz circa quadrati dimetientem céfiftunt,fore itidem

quadrata:relinquitur manifeftum. | . =
" Otbgnpa Peikais <.
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© i - it Thedrema 5, - Propofitio 5. , .
s ' lretta liiea fecerut in 2qualia, & non equalia:re@angulum
S comprehenfum ab inzqualibus fectionibus totius, vna cam
quadrato quod 2 medio fectionum,zquum eft ei quod 4 dimidia
fit quadrare.. . . L -
O R ONTIV S.€Sit rurfum a/b/linca recta:qu bifariam fecetur in punéo ¢,
atque innon @qualia,in puncto d. Aio quod fub 2/d/& d/b/comprehenfum retan-
gulii,vna cum coquod cx d/c/quadrato: #quum eft ci,quod ex a/c/dimidia fit qua.
drato.: Defcribatur ergd ex a/c,quadratum a/cve/f:per quadragefimamfextam pri Csfructio fir
mi.& conne@atur dimetiens: a/f,per primym poftulatum. per punétum infuper d, gur=-
verique a/e/& c/frparallela ducatur d/g,fecans a/f/ dintetientem in punéto h. Rur' .
. fum per datum pa¢tum h,ducatur k/l'm,ipfis ab/& ¢/ f/parallela : per trigefimi-
primam ipfius primi.tandem per pdctum b,ipfis a/k/& c/l/ parallela ducatur b/m:
pet candem trigefimamprimam primi. His ita conftructis,quoniam fupplemen- Demétratio
N o - tum g/k,z?uum eft fuppleméto d/l, per quadragefimi. theorematis.
b tertiamipfias primiaddatur communea/h.totum ergo
. a/g,toti a/k/ reCtangulo, per fecundam communem fen-
ki N6 Y .. _Im tentid erit zquale.At c/mseidema/left zquale, per tri-
B -+ . gefimdfextd eiufdé primi:funtenim in bafibus zquali-
B sut e S us a/c/& e/b,& in eifdem parallelis 2/b/8 k/m. Eca/g/
. - igitue ipfi c/m, per primam communem fententiam et
zquale.Addatur rurfum commune re@angulum d/l. Evd/nv igitur rectangulum,
r candem fecundd comunem fententiam,zquabitur gnomoni g/a/k Atqui dov
rectigulum zquumeeft i quod fuba/d/& d/b/continctur:quadratum ¢ft enimah,
-per corollarium qmrtz;proEoﬁtion.ishpius:& zqualis.propterea a/d- ipfi d-h,fub
qua &d/b,ipfum d/m/cSprehenditur reGtangulii.Quod igitur fuba/d-& d/b-cen-
tinetur reangulum, #quum eft gnomoni g/a/l. Addatur tandem communé qua-
dratum h/ f. Comprehenfum igitur fub a/d/ & d b/ retangulum , vni cum qua-
drato h/fzquum eft gnomonig/a/l,atque ipfi quadrato h/f. Quadrati porro h/f,
zquum cft ei quod fub d/c’medio fe€tionum: fit enimex h/l, quz ipfi-d-c,per tri-
gefimdquared primi eft zqualis. Quod igitur fuba/d & d/b/cotinetur rectanguld,
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‘vni cum quadrato quod ex d/c, zquum eft gnomoni g/a/l,atque ipfi quadrato h-f.

Ipfis demum g/a/l/gnomoni & quadrato h/f, zquum eft a/c/e/f,quod 2 dimidia
asc/defcriptum cft quadratum.Re&angulum igitur comprehéfum {ub a/d/ & d/bs
inzqualibus fe@ionibus,vna cum quadrato quod i medio {etioni d-c, zquum eft

ei quod exa/b/dimidia fitquadraro.  Si reta igitur linea,& qua fequiitur reliqua:

vt in theoremate.Quod oftendendum fufceperamus. 4
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Theorema 6, Propofitio 6.

I re@a linea bifariam fécetur,adijcianfr?ue ei aliqua retali= 6

nea in reGtum:retangulum comprehenfum fub tota cumap-=
pofita & appofita,vna cum quadrato quod fita dimidia, zquum
eft ei quod ex coniecta ex dimidia & appoﬁ:q,tiqy}m ex vna des

- {cripro quadrato.

Figura coms
pofitio.

O RONT [ VS.@ERo a/b-linca recta,fe@a bifarid in punéto c: cuireéta quz:
damlincab/d/in dire€tum adijciatur.Dico,quod fub a7d,& d/b7 comprehenfum te-
&igulum,vni cum co quod ex ¢/b/quadrato:equiicft quadrato quod ex c/d. Fiat

‘enim ex ¢/d/quadratum c/de/f,per quadragefimamfextam primi: & connectatur

e/d/per primum poftulatum.Per punétum inf'ugcr b, vtrique cre/& d/f,per trigea
fimamprimam eiufdem primi,paraliela ducatur b/g,quz fecer dimetientem e/d/in

~ punéto h. Rurfum per pun€tum h,ducatur k/l/m;ipfis a/d-& e/f/parallela: necnon

Oftenfionis
deduttio.

- —— e

per a/punéti, verig; /l/& d/m/ parallelaa/k, per eandem trigefimamiprimam prie
mi. Chmigitur a/c/ zqualis fitipfi c/b/per hypothefin, & a/d/ipfi k/m-parallela:
zquum cft 2/ parallelogrammum,ipfi c/h/parallelogrammo; per trigefimamfex-
" a c b 4 wamprimi Eidemporroc/h, zquum cft h:t/fupplemé-
tum: per quadragefimamtertiam ciufderh primi.Et asls
Rl . igitur ipfi h/f, per primam communem fententiam eft

" xquale . Addatur vtrique zqualium commune ¢/m. to-
BE i tum igitur a/m rectangulum, gnomonil, d/ g, per fe-

L

¢ cundam communcm fententiam zquabitur.A tquia/m/

S : eft zquale ei,quod fubasd/ & d’ b/ comprehenditur re-
‘@angulo: continetur enim{uba/d/& d/m,quz eft zqualis ipfi d'b, nam b/ m/ qua-
dratii cft,per corollarium quart huius fecundi.Comprehenfum igitur fub a/d/&
d/b/re€tangulum, zquum eft gnomoni I d/g.commune rurfum addatir1-g,quod
‘per idem corollarium quartz huius eft quadraum.Quod igitar fub a/d/& d/b/cs-

tinetur re&tangulum,vni cum l/g/quadrato:zquil cft gnomoni I/d/g,& cidem qua-
dratol/g.Ipfis porrd ghomoni I/d/g, & quadrato l.g: zquum cft c/d/e/f/ quadra-
tum.& quadratum L/g, zquii eft ei quod ex c/bz éft enim [/h/(ex qua fitipluml/gs
quadratum)zqualis ipfi c/b,per trigefimamquarti primi. Rectanguld igitur fub
asd,hoc eft {ubtota a/b/cum adpofitab/d,& ipfa bsd/adpofita comprehenfum,vpd
cum quadrato quod fit 3 dimidia c/b: 2qui eieft quod fitex c/d,hoceft ex dimidia
c/b, & adpofita b/d, tanquim cx vna defcripto quadrato. Quod demonftrare fue-
rat operzpretium. : ' : S
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Theorema 7,  Propofitio 7.
2 Ql re@alinea fecetur vecunque:quod i tota &ab vno {egmen-
S torum veraque fiunt quadrata,zqualia funt re@tangulo com-*
prehenfo bis fub tota &dicto fegmento, & ei quod & reliquo feg=

mento fit quadrato.

ORONT IV S.€Data enim recta linea a/b, vtcung; fecetur in punéto c. Aio

ex tota a/b, & vno fegmentord, vtpote a/c,vtrag; defcripta quadrata:zqualia fore

ei.quod bis fub a/b/& a/c/cétinetur rectangulo,& ci quod ex c/b/fit quadrato. Ex Figufe pras

ipfa enimarb,defcribatur quadratum a/b/dve,per quadragefimamfextam primi:& P29

connc@atur a‘e/dimeticns,per primum poftulatum.Per punétum deinde c, duca-

tur c/f/ipfis a/d/& bresparallela,fecans a‘e/dimetientem in g. & per idem punéti

g,vtrique a/b/& de/ parallela rurfum ducatur h/k: per trigefimamprimam primi.
Eruntigitur h/c/& f/k/parallelogramma,circa dimetientem a‘e/céfiftentia,qua-

drata:per quartz huius corollarium. Etquoniam c/k/&h/ffupplementa,funtper Dembtratio

quadragefimamtertiam ipfius primi adinuicem zqualia. addatur vtrique,commu. theorematis.

a ¢ b ne quadratum h/c. Totum igitur a/k,toti a-f,per fecun-
dam communem fententiam erit zqualc.Eft autem a‘k/
hi—3r k  zquum ei quod fub tota ab,& fegmentoa c/continctur

retangulo:nam a/c,ipfi a‘h, per quadrati diffinitionem
cft zqualis.Rectangulis itaque a/k/& a/f/zquum eft id,
d . quod bis fub a/b/& ac/ continetur rectangulum. Eifdé
) porro a‘k/& a/frreétangulis, zquatur gnomon fra’k, &
quadratii infuper h/c(bis enim cum ipfis a/k/&af/re€tangulis,includitur quadra.
tum h-c)gnomon igitur f/a‘k,vna ci quadrato h/c, zqualis cft ¢i quod bis fub a/b/
& a/c/comprehéditur retangulo.Addatur rurfum comune quadratum f/ k: Gno-
mon igitur f/a/k,vnd cam quadratis h/c/& f/k:ei quod bis fub a/b/& a/c/catinetur
re€tangulo, ipfi quadrato f/k/cft zqualis. Atqui f/a/k/gnomoni, & quadrato f/k:
zquum cft a/b/d/c/quadratum.liitur quadratum a/b/d/e,vna cum quadrato hrc:
xquum cft céprehenfo bis fub a/b/& a/c/re@tangulo,& ipfi f/k/quadrato.Sed a-b/
d-e/quadrati,ex tota a/bsdefcriptd eft.& h/c/quadratum,id quod fub a‘c/fegmen-
to.f/k/autem zquale ci, quod fitex reliquo fegmento c/b: fit enimex g-k,quz ipfi
c/b,per trigefimamquarti primi eft zqualis. Quod igitur ex tota a/b/& fegmen-
to a-c/vtrag; fiunt quadrata:zzqualia funt retangulo comprehenfo bis {ub tota a/b,
& dictofegmétoac,& ci quog {ub reliquo fegmento o/b/fit quadrato. Si reta igi-
tur linca:&c. vt in theoremate. Quod oportuit oftendifle. .
Ouwdpnpa K, Peobeais K. : 5
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- Theorema 8, Propofitio 8. A
8 S I rectalinea fecetur vecunque: re@angulum comprehenfum
quater {ub tota & vno fegmentorum,ci eo quod ex reliquo

C.’.



Figure c3ftru. tanquam ab vna defribitur quadrato. Pro
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{fegmento eft quadrato,zquum eft ei quod ficex tota & pradi&to
fegmento tanquam ab vna defcripto quadrato.

O RONTI1V S.@Eftoab/refta linea,vcunque feta in punétoc. dico quod re-
@tangulum quater fub tota a/b,& vno fegmentord,vtpote b/c/comprehenfum,vna
cum quadrato quod fit ex a/c:zquum cft ci,guod ex a/b/& eodem fegmento b/,
ucatur enim a/b/in dire@um verfus

d,perfecundum poftulatum:& ponatur b/dzqualis ipfi b/c,per tertiam primi. Ex
asd’ autem defcribatur quadratia/d/e/f, per quadragefimamf{extam eiufdem pri-
mi:¥ conneatur dimetiens e/d,per primum poftulatum.Per trigefimamprimam
deinde ipfius primi,per ¢/& b/punéta,ipfis a/e/& d/frparallelz ducitur c/g/& bk,
dimeti€tem e/d/fecantes in pactis h,1:& pér eandem trigefimaprimam,per punéta
h-& Lipfis a/d/& e/fparallelz rurfum ducantur m/n/or& prq/r. Etquoniam per
conftructionem c/b/ipfi b/deft zqualis:& q/l/ipfi c/b,necnon l/r,ipfi brd,per trige
fimamquartam primi.Eft igitur q/l/zqualis ipfi l/r, per primam communem fen-
tentiam:qua enim zqualibus zqualia funt,ea funt qualia adinuicem.& h/n/cafe-
quenter,ipf{i n/ositidem concludetur zqualis. Parallelogrammum itaqueb/r/zqui
eft ipfi ¢/, & proinde q/n-ipfi l'o/parallelogrammo zquale,per trigefimamfextam
a ¢ b___a ipfius primi: funt enim b/r/ & ¢/l/in 2zqualibus bafibus,
ac in cifdem parallelis confticuta,fimiliter & q/n/ atque
P q!7 lo.Atqui ¢/l/& Lo/fuppleméta eorum quz circa dime-
m h/ n_lo tientem h/d/funt parallelogrammorum, per quadrage-
' fimamtertiam ciufdem primi zqualia funt adinuicem.
Igitur b/t/& q/n/parallelogramma, zquis funt zqualia
-parallelogrammis:& zqua propterea adinuicé,per ean-
_l; dem primam communem fententiam. Quatuor igitur

< & k7 birello,& qmifunt adinuicem zqualia: & quadrupla
confequenter ipfius ¢/l.  Infuper quoniam b/t/& q/n/parallelogrima,per corol-
larium quartz huius funt quadrata:zqualis eft b/l/ipfi b/d,& q/hipfi q/l,per ipfius
quadratj diffinitionem.Eidem porré b/d/zqualis eft c/b,per coftructionem:& b1/
igitur ipfi c/b,per primi communem fententid cft 2qualis.Ipfi rurfum c-brequa-
lis eft q/l,necnon ¢/qipfi b/l zqualis, per trigefimamquartam primi:& c¢/qigitur
ipfi q/I,per eandem cdmunem fenténtid eft zqualis.ac q-h,cidem g/l zqualis praz.
oftenfaeft:& c/q igitur,ipfi q/h,per ipfam primam communé fententiam eft zqua-
lis. Patuit auté,quod & h/n-ipfi n-ositidem zqualis eft. Parallelogrammum igitur
a/q/ipfi p-h,necnon h/k/ipfi n/f/,per trigefimamfexti primi cozquatur:funt enim
a7q/& p-h-in bafibus zqualibus-ac in eifdé parallelis,fimiliter & h/k/atq; n/f/ con
ftiruta. Ipfa vero p/h/& h/k funt turfum adinuicé zqualia,per quadragefimater
tiam ipfius primi:nempe fupplementa cord,quz circa dimetienté ¢/Ifunt paralle.
logrammorum.Et a/qvigitur &n/£/ parallelogramma,zqualibus funt zqualia pa-
rallelogrimis:& zqualia propterea adinuicé,per prima communé {ententid. Qua.
tuer igitur a-q,p/h,h/k,& n/f, 2qualia funt adinuicem: & quadrupla confequenter
ipfius a/q-parallclogrimi.Oftenfum eft autem,gp & b/r,c/l,l/0, & q/n, quadrupld
funt ipfius ¢/1.O&o igitur parallelograma,m/d/g/gnomoné conflituentia,quadru
plum efficiunt totius a-l/parallclogrimi.Eft autéa/l- parallelogrimii,ci quod fub
a’b/&b c/cbtinetur retangulo zquale:nam b/l,ipfi be,zqualis oftéfa eft. Rectan-
gulum igitur quater fub a/b/&b/c/cprehenfum,zquum eft gnomoni m/d/g. A d-
datur commune quadratum m/g.Quater igitur {ub a/b/&b/c/comprehenfum re-
Qanguldl,vni cil quadrato m/g:zquatur gnomoni m/d/g,& eidem m/g/ quadrato.

r
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Ipfis porrd gnomoni m/d/g,& quadrato m/ g: zquum eft quadratii a/d/e/f.Com-
prehéfum igitur quater fub a/b/& brd/re@angult,vna cum quadrato m/grzequum

cft,per primam communcm {ententiam,ipfi quadrato a/d/c/f.Atqui m/g/quadta. -

tum zquum cft ¢i, quod ex a/c: fit cnim ex m/h, quz eidem arc, per trigefimam.
quartam primi,eft zqualis.Quadratum auté a/d/e/f, zquum eft ¢1,quod ex a/b/&
b/c/tang ex vna defcribitur quadrato:data eftenim b/d,ipfi b/c/zqualis.  Sirecta
igitur lineaa/b,fecetur vecunque in puncto crectangulum comprehenfum quater
(%b tota a/b/& {egmento b/c, cum co quod ex reliquo {egmento a/c/ eft quadrato,
zquum eft ciquod fit fub tota a/b,& pradicto fegmento b/c/,tanquam ex vna de-
fcripto quadraro.Quod demonttrare fucratoperapretium.

: _ ee.éeup.oc 6 pébars 6.
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I re@a linea fecetur in 2qualia & né zqualia:que ab inzqua=

libus totius fegmenti fiunt quadrata,dupla funt eius quod 4
dimidia,& eius quod 4 medio {etionum fit quadratorum.

O RONTIV S.@Sccetur enim a/b/recta bifariam,in punéto c:& in non zqua-

lia,in d-Aio quod defcripta ex a/d/& d/b/quadrata,dupla funt eorum qua ex a/c/
& c¢/d fiunt quadratorum. A dato enim punéto ¢, datz re¢tz linex a/b, re@a linea
cse/ad reftos excitetur angulos,per vndecim primi:& vtrique ipfarum a/c/& ¢/by
ponatur zqualis,per tertid eiufdem primi.Conncétitur deinde ase/& e/b, per pri-
mum Foﬂ'ulatﬁ.Pc.:r~ punétd infuper d,ipfi esducatur parallella d/f: atq; per pun-
étum ,:'Fﬁ asbsparallela ducatur £/g,per trigefimamprimi ipfius primi.connc&a.
tur tandem a/f, per idem primi poftulatum. Clm igitur a/c/fit zqualis ipfi c/e:
eritper quintam primi, angulus c/a/e,zqualis angulo a/e/c. Et quoniam trianguli
c/asc/tres anguli,funt zquales duobus retis,per trigefimamfecundam ipfius pri
mi,re€tus eft auté quiad c:reliqui igitur anguli c/ave/& aze/c,vni reéto funt zqua-
les.funt auté zquales adinuicem,vterque igitur c/a/e/ & aze/c,re@ti dimidius eft. Et
- proinde vterg; corfi qui ad bafin e/b, ifofcelis e/c/b, dimidius eft reti.Itaq; totus

V't conftruen
da figura.

Primus dem&
ftratidis proe
grefius.

e ae/bsangulus,retus eft. Rurfum,quoniam e/g/f trian-
/ guli tres anguli,binis reétis funt zquales,per eandé tri- |
s N\¢ gefimamfectidam primi. rectus eft autem quiad g:nam
- } qualis interiori & oppofito ad cafdem partes,quiad c,
a 3 b pervigefimamnonam primi.dimidius item rectieft,qui

fub g/e/f-Reliquus igitur qui fub e/f/g, recti itidem cft
dimidius.Ambo igitur cidem,vtpote dimidio vnius rectifunt zquales:& zquales
propterea adinuicem,per primam communem fententiam.Et latus confequenter
c/gylateri g/f/zquale,per fextd primi.Haud diffimili via,latus f/d,lateri d/b/céclu-
ditur zquale. His ita przoftenfis,quoniam a/c/zqualis eftipfi c/e:zquil eft qua-
dratii quod fit ex a/c,ci quod ex c/e/fit quadratozper corollarii quadragefimzfex-
tz ipfius primi.Eis porro quz ex a/c/ & c/e/fiunt quadratis,zquil eft quod ex ase/
defcribitur, per quadragefimamfeptimam eiufdem primi:& propterea dupli eivs
quod fit ex a-c. quod enim binis zqualibus eft 2quale,alterutrius zqualid duplum
eft. Item quoniam zqualis eft e/g/ipfi g/f:zquum eft rurfum per idem corollarid,
defcriptum ex e/g/quadratum,ei quod fit ex g/f. Eifdem porro quadratis quz ex
e/g/& g/fzquum eft quod fit ex c/f, per candem penultimam primi.Duplum eft

: c.ij.
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igitur quod ex e/f/quadratum, eius quod ex g/f/defcri-
bicur.Atqui g/f/ipfi c/d/eft zqualis, per trigefimiquar-
N tam primi : & ab zqualibus rectis, zqualia defcribuntur
quadrata, pet corollarifi ipfius quadragefimzfextz pri-
a 3 B milibri. Quod igitur ex e/ f/ quadratum, duplum eft
cius quod fit ex ¢/ d. Oftenfum eft autem, defcriptiex
a’e/quadratum,duplum fore eius quod ex a/c. Defcripta igitur ex a/c/& ¢/t qua-
drata, dupla funt eorum quz ex a/c/ & ¢/d fiunt quadratorum. Eis porréd que ex
ase/& e/t/quadratis,zquum eft id quod ex a/f/defcribitur,per quadragefimamfe-
ptimam primizrectus eft enim angulus ase/ £ Defcripti igitur ex a/f7 quadratum,
duplum eft corum qu# ex a/c/& c/d/ fiunt quadratorum. Ei rurfum quod ex a/f7
defcribitur quadrato,zqua funt quz ex a/d-& d-f/quadrata,per eandem quadrage
fimamf{eptimam primirectus eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnoni ipfius
primi.Quz igitur ex a/d/& d/f/ vtraq; quadrata, dupla funt eorum quz ex a/c/&
c/d/flunt quadratort. Atqui d/frzqualis eft ipfi d/b:& ab 2qualibus lincis,z2qualia
defcribitur quadrata,per allegatii quadragefimafextz primi corollarid.Defcripta
igitur ex a/d/& d/b/ quadrata,corii quz ex a/c/& ¢/d/fiunt quadratori dupla fune.
Si re€ta igitur linca:&c. vt in theoremate. Quod oftendendum fufceperamus.
Oecdpnpar i Ip6oeais. I8
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Theorema 1o, Propofitio 10,
I recta lineafecetur bifarid,apponaturauté ei quapii recta li-
nea in re¢tum:quod ex tota cum appofita,& quod ex appofita
vtraq; quadrata, dupla funt eius quod ex dimidia, &eius qud ex
adjacéte dimidia & ad iunéta,tanq ex vnadefcriptord quadratord.
O R O N T 1V S.qData enima/b/re@ta linea, bifariam fecetur in c: addatiirg;
ciin dire€tum recta quadam linea b/d.-Aio quéd ex a/d & d/b/vtraque quadrata,

dupla funteorum qua exa/c/& c/d/fiunt quadratorum. Excitetur enim per vode-
Céftrudtio fie Cimam primi,a puncto c/datz rectz linez a/d, ad angulos rectos c/c: ponatiirque

gur. vtriq; asc/8 c/b/zqualis,per tertiam ipfius primi.conne@antur deinde a/ ¢/ & e/b,

per primi poftulatum.Et per e/punctum,ipfi a/d-parallela ducatur e/ f:necnon &

per pun&um d,ipfi c/e/parallela/d/f,per trigefimamprimam ciufdem primi.In pa-

rallelas igitur c/e/& d/freta lineaincidens e/f,interiores & ad cafdem partes an-

Eulos cse/f/&e/f7d,binis rectis per vigefimamnonam primi, efficit 2quales. Atqui
re/frangulus,minor eftipfo cre/ £: duo itaque anguli bre/f/& e/f/d, a reCtae/f, in

bre/& d/frre€tas incidente caufati,binis reétis funt minores. Produétz igitur /by

& f/d,ad partes b,d,tandem concurrent,per quintum poftulatum. Producitur igi-

tur,per fecundum poftulati:& conueniant in pun&o g.& connectatur a/g,per pri-

mum poftulatum. Cim igitur a/c/fit zqualis ipfi c/c: eritper quintam primi ane

Oftéfio theos gulus c/ase/zqualis angulo ase/c.Et quoniam triangulie/a/c/tres anguli,binis funt
femAE rectis zquales;per trigefimamfecundam primizreéus eftautem,qui ad c.Reliqui
igitur c/a/c/& e/asc/anguli,vni recto funt zquales: qui cim fint zquales adinuice,

vterq; dimidius eft recti. Et vterg; propterea cre/b/& e/b/c, qui ad bafin e/ b, ifo-

fcelis e/c/b,recti dimidius eft.Ergo totus a/e/bangulus eft rectus. Infuper,quonid

) (]
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pér trigefimamfecundam primi,triangulib/d g, tres anguli, funt 2quales duobus
rectis:rectus autem eft quiad d/(nam zqualis alterno e/c/d,per vigefimamnonam
primi) & d/b/g/recti dimidius eft (zqualis fiquidem ad verticem pofito ¢/ b/ e,

per quindecimam ipfius primi)reliquus igitut angulus b/g/d, dimidius itidem eft

reci.Ambo ergo d/b/g/ & bsg/ d/ anguli, cidem Choc eft dimidio vnius recti){unt
2quales:& zquales propterea adinuicé, per primam communé fententid.hinc b/d/
latus,ipfi d/g/lateri,per fextam primi refpondenter zquatur. . Prazterea, quoniam
e/f/g/trianguli tres anguli, binis rectis, per candem trigefimamfccundam primi,
funt rurfum zquales : rectus eft auté quiadf,(nam =qualis oppofito qui ad ¢, per

trigefimamquartam eiuldem primi)& c/g/?/rc&i dimi-
| diuseft. reliquus igitur f/e/g/ dimidius itidem eft reti.
Acqualis igitur eft angulus f/¢/g,ipfi ¢/g/f,per primam
al—<- 4 communem fententiam:& latus confequenter e/f/lateri

f-g,perfextam primi zquale. His ita deméftratis,quo-

"8 ma zqualis eft a/c/ipfi c/e:quod igitur ex a/c/quadratii,

2quum cft ei quod ex cse/fit quadrato,per corol}ariu m quadra gefimzfexte ipfius
rimi.Eis porrd quz exa/cv¥ c/e/fiunt quadratis: zqud cftid,quod ex ase/ deferi-
Eitur,pcr quadragcﬁmamfcptimam primi. Quod igitur ex ase/fit quadratum, du-
plum eft etus quod ex asc. Item,quoniam zqualis cft ¢/ £, ipf{i f/g:qua ab ipfis de-
{cribuntur quadrata, funt rur{um adinuicem zqualia Eif{dem porro quz ex e/f/&
£g/fiunt quadratis,zquum eft ex e/g/defcriptum quadratum,per candem quadra-
gcﬁmamfcptimam primi:retus eft enim qui ad. frangulus. Quod igitur ex e/g/fit
quadratum,duplum cft cius quod ex c/f. Acqualis autem cft e/fipfi c/d,per tri‘gcﬁ
mamgquart primi:& quz ab zqualibus rectis defcribuntur quadrata, zqualiafunt
adinuicem,per ipfum quadragcﬁmaefcxtz rimi corollarium.Quod igitur cx e/g/
fit quadratum,duplum eft cius quod ex ¢/ .Oﬁcndimu§ autem defcriptiex as e/
quadratum,dupli itidem fore eius quod fit ex a/c.Quz igitur ex/a/c/& e/g/vtrag;
quadrata,dupla funt corum quz cx a/c/& ¢/ d/ fiunt quadratorum. Eis auté quz ex

a/e/& ¢/g/fiunt quadratis,zquil eft rurfum quod ex a/g/deferibitur,per ipfam qua- -

dragefimamfeptimam primu:rectus cft enima‘e/g;angulus.Defcriptum itaque ex
a/g/quadratum,duplum cft corum qua ex a/c/& c/d/ fiunt quadratorum.Ei demi
quod exa/ g/ fit quadrato, zqualia{unt quz ex a/d/& d/g/ quadrata defcribuntur,
per fzpius allegatd quadrage imamfeptima primi:quoniam a/d g/ angulus rectus
cft.Ergo defcripta ex a/d/& d/g/quadrata,corli quz ex a/c/& ¢/d/fiunt quadratord
dupla funt.Acqualisporro oftenfa d/b,ipfi d/g:& vnius propterca quadratum;ale-
rius quadrato zquil fore neceflum eft. Quod igitur ex tota a-b/cil adpoﬁta bd,
& quod ex cadem b/d/adpofita vtrag; quadrata:dupla funt eius quod ex a/c/dimi-
dia,& cius quod cx adiacente dimidia ¢/b/& adiun&a b/d/tanquam ex vna defcri-
ptorum quadratorum. Quod demontftrare oportcbat.

Foofhnpa a, Ppéeeaie 1.
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' Problema 1, - Propofitio 11. .
 Atam rectam lined fecare:vt quod ex tota & altero fegmens
to comprehenfum reétangulum,equii fit ei quod fit ex relis

quo {fegmento quadrato. .
ORON T1V S.qEfto reéta lincaa/b:quam oporteat ita fecare,vt quodex tota

N c.iij.
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a/b,& altero fegméto comprehendetur re€tangulum, zquum fi¢ ei quod i reliquo
fegmento fiet quadrato. Ex a/brigitur,defcribatur quadratd a/b/c/d, per quadra-
gefimamfextam primi.Ipfa poftmodim c/a,bifariam fecetur in puncto ¢, per deci-
mam ipfius primi.& per primum poftulatum, conne¢tatur ¢/ b/ re&ta. producatur
deinde c/a/in re@i verfus f,per fecundum poftulatum:atg; ipfi bre, fecetur zqua-
lis ¢/f,per tertiam primi. Per ipfam rurfum quadragefimamf{extam primi, defcri-
batur ex a/f,quadratum a/frg/h: & per idem fecundum poftulacd,producatur i/h/
dire@eink. Scéta cft igitur a/b/in punto h:idque tali ratione,vt quod fuba/b/&
b/h/comprehenditur rectangulum,zquum fitci quod ex a/h/fit quadrato. Reéta
enim linea c/a/{e€ta eft bifariam in punéto e,cui in reétum adpofita eft a/ficompre-
henfum igitur fub c/f/& fra/reftangulum,vni cum quadrato quod fitex e/a,zqui
eft quadrato quod ex e/ £/ defcribitur, per fextam huius propofitionem. Data eft
autem ¢/ f/ ipz ¢/brzqualis:& quz ab zqualibus rc&isiquadraca defcribuntur,funt
adinuicem zqdalia . Comprehenfum igitur fub ¢ £/ &/ a/re€tangulum, vod cam

uadrato quod fit ex ¢/a: zquum cft ci quod ex e/bsde-
T '\_Q £ {cribitur quadrato. Quadrato rurfum quodfit exe/b,

xqualia funt qua ex e/as & a/b/ defcribuntur quadrata,
o per quadragefimamfeptimam primi.Rectangulum igi-
N 8 tur quod {ubc/f/& fra/continetur, vna cum co quod ab

b ¢/a/fitquadrato:zquatur cis,quz cx ¢/a/& a/b/filic qua-
d ) dratis.Anferatur quadratum quod ex e/a/vtrique com-
mune.Reliquum ergo quod fub ¢/f & f/a/continetur retangulum: zquum eft ei
quod ex a/bsdefcribitur quadrato,per tertiam cdmunem fententii.Atqui a/b/c/dv
quadratum cft id,quod fit ex a/b.& c/g/re@tigulum,zquum ei quod fubc/fr & £73,
continctur:zqualis eft enim f/g/ipfi f/a, funt enirn ciufdem quadrati latera. Recta-
gulum igitur ¢/g,2quum cft quadrato a/b/c/d. Auferatur pars c/h, vtrig; commu-
nis.Reliquum itag; re¢tangulum d/h, reliquoasg/ quadrato, per candem tertiam
communem fententiam eft 2quale.Porrd d/h/re@tangulum,zquil eft ei quod fub

k

-a/b/&b/h fegmento continetur:eft enim b/d,ipfi a/b/zqualis, per ipfius quadrati

diffinitionem.a‘g/ verd, zquum eft ci quod ex h/a/ reliquo fegmento fitquadrato:
defcriptum eft enim ex a/f,quz ipfia‘h/rurfum zquatur.Comprehéfum ergo fub
a’b/&b/h/reCtangulum, zquil eft ei quod exa/hy fit quadrato.  Dataigitur recta
linca a b, tali ratione fecta eft in puncto h: vt comprehenfum fub tota a’b, & vno
fegmentorum(vtpote b/h) re€tangulum, zquum ficei quod ex reliquofegmento
hva/fit quadrato.Quod faciendum fufceperamus. _ :
' Oidgnpa 1oy Pedbeaic p.
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Theorema 11,  Propofitio  12.
IN obtufiangulis triangulis, quod ab obtufum anguli {fubten-
dencelaterefit quadratum,maiuseft eis 3uz fiunt ab obtufum
angulum comprehendétibus lateribus quadratis : cGprehenfo bis
fub vno eorum, qua funt circa obtufum angulum, in quod pro=
tractd cadic perpendicularis, & affumpto extrinfecus fub perpen-

diculariad obtufum angulum.
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ORONTIVS. CSit triangulum obtufiangulum feu amblygonium ab/c, ha-

bés obtufum angulum qui ad b.producatur ergo c/b-latus in re€tum verfus d,per
fecundum poftulatum:& per duodecimam primi,a dato pun€toa,in productum la

“tus ¢/b,perpendicularis ducatura/d.Aio g defcriptum cx a/c/quadratum; eis quz

ex a/b/& b/c/fiunt quadratis,maius eft,comprehéfo bis fub d/b/& b/c/ rectangulo.

Cum enim reta ¢/d,vtcung; {ecta fitin b: defcriptum igitur ex d/c/ quadratum,

zquum cft cis quz ex d/b/& b/c/quadratis,& ei quod bis {ub d/b/& b/c/coprehen-

ditur rectangulo,per quartam huius {ecundi.His autem zqualibus,addatur cému.

ne quadratum quod ex a/d.quz igitur ex a/d/& d/c/vtrag; quadrata, 2qua funt cis

quz cx a/d,& d/b,& b/c/fiunt quadratis,& bis comprehenfo {ub d/b’ & b/c/rean.

gulo.Quadratis porré qu ex a/d/& d/b,zquumeft id quodfit ex a/b; per quadra-

gefimamfeptimam primi:rectus eft enim angulus quiadd. Quadrata igitur quz

a exa/d & d/c;eis quz fiunt ex a/bs &b/c/ quadratis funt

zqualia,& ci quod bis fub d/b/& b/c/ continetur retan-

gulo. Quadratis rurfum quz exa/ d/ & d/ ¢, zquum eft

quadratum quod ex/a/c,per candem quadragc?lmamﬁ:—

d o ¢ ptimam primi.Quodigitur ex a/ ¢/fit quadratum,zquii

: eft cis quz ex a/b/&b/c/ fiunt quadratis, & comprehen-

fo bis fub d'b/& b/c/retangulo. Superatigitur defcriptum ex a/c/quadratum, ea

quz cx a/b/&b/c/fiunt quadrata:céprehento bis fub d/g/& bsc/retigulo. Inob-

tufiangulis i;Fitur,ﬁ:u amblygonijs triangulis:& quz {equuntur reliqua.Quod.opor
tuit oftendifle.

Owopnpe 1, Peobears [y .
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Theorema 12, Propofitio 13.

N oxygonijs triangulis,quod ex acutum angulum fubtenden

te latere fit quadrati, minus eft eis quz ex acurum angulii com-

prehendétibuslateribus fiunt quadratis:comprehenfobis fub vno

eorum, que funt circa acutum angulum in quod perpendicula-

ris cadit,& fumpto intus fub perpendiculariad acutum anguld.

O RO NT1YV S.€Sit datum oxygonium,fiue acutiangulum trianguluma/bre,
& datus in co acutus angulus qui az{ b. Ducatur itaqsin latus brc, & punéto a, quod
in co non eft,perpendicularis a/d:per duodecimam primi. Dico quadratum quod
fit exa/c,minus cffe cis quz ex a/b/& bre/fiit quadratis,comprehenfo bis fub ¢/b/
&bd/rectangulo. Rettafiquidem linea brc,fecta eft vecung; in picto d:quod igi-
tur cx tota c/b/& fegmento b/d/vtraq; quadrata,zqualia {unt comprehéfo bis {ub
tota ¢/ b/& eodem fegméto b/d/ tectangulo, & ci quod ex reliquo fegméto d/c- fie
quadrato:per feptimam huius fecundi. ~Addatur ipfis zqualibus, cémune quadra-
a ' til quod fit ex a/d : quz igitur ex c¢/b/& bsd/& dsa/fiunt
quadrata,zqualia funt comprehenfo bis fubc/b/& bsd/

rectangulo,& eis quz ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,per

fccundam communem fententii.Eis autem quz exb/d/

& d/ a/ fiunt quadratis, zquum eft id quod ex a/ b/ de-

b 4 fcribitur, per quadragefimamfeptimam primi: rectus

¢.iij.
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a eft enim angulus quiad/ d . Igitur quadrata qua fiunt ex

~ a/b/& brc,zqualia funt bis fumpto {ub ¢/b/& b/d/re@tan-

gulo, & cis quz ex a/ d/ & d/ « fiunt quadratis. Eifdem

porrd quz ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,zqui eft rurfum

id quod ex a/c/defcribitur,per ecandem quadragefimamfe.

ptimi primi:rectus eft enim, qui fub a/d/c/angulus, Qua

igitur ex a/b/& b/evtrags quadrata,zqua funt bis comprehenfo fub c¢/b/& b/d/re-

ngulo,& ci quod ex a/c/eft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/fit qua-

dratum,ab ijs quz ex a/b/&b/c/fiunt quadratis,comprehenfo bis fub c/b/&brd re-

cangulo. Inoxygonijs itag;vel acutidgulis cridgulis: &c.vt in theoremate.Quod
oftendere fuerat operzpretium. Corollarium.

@ Hinc facile colligitur,huiufcemodi perpendicularem,in re&tagulis triangulis,ne-
<effario coincidere {uper ipfius trianguli latus,hoc eft,neq; intra, neq; extra trian-
lum:in amblygonijs verd extra, & in oxygonijs intra. Non poteft enim in am-
lygonijs neg; tn oxygonijs,cum ipfo trianguli latere conuenire : obtufus enim vel
acutus angulus,foret zqualis reto,contra vndecimam & duodecimam diffinitioné
primi.Similiter necin amblygonijs intra,vel in oxygonijs extra poteft incidere:tic
enim trianguli exterior angulus, minor eflet interiore & ex oppofito,contra deci-
Notandum. Mamfextd ipfius primi.@Nec te fugiac infuper, quod hic de lacere oxygonij pro-
ponitur tridgulizverum ctiam habere,de quocung; latere angulum acutum tam in
rectangulis quim amblygonijs triangulis fubtendente.

. Peohupx S, Pedbeaig .
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‘ Problema 2, Propofitio 14.

DAto re&tilineo,zquum quadratum confticuere.
veconttine, OR ON T IV S.QEffo datum retilinei a:cui oporteat zquale quadratum con-
dafigura.  ftitucre. In primis ergo ipfi a/rectilineo,zquale conftituatur parallclogrammum
reGtangulum b/c/d/e:per quadragefimamquintam primi. Si igitur c/e/& e/d/late-
ra fuerint adinuicem zqualia:conftabit iam ipfius problematis intentio,crit enim
bse/dresparallelogrammum quadratum.At IE: latus c/e/ ipfi e/d/non fuerit 2qua-
le,alterum eorum erit maius:efto maius c/e. Producatur igitur c/e/in re€tum ver-
{us f, per fecundum poftulatum: detdrque e/, ipfi e/d/zqualis,per tertiam primi.
Reéta infuper ¢/f/diuidatur bifariam in puncto g,per decimam ciufdem primi.
Et centro g,interuallo autem g/c/aut g/ffemicirculus defcribatur c/h/fiper tertild
poftulatum.Et per fecundum poftulatum,producatur d/e/in retum vique ad h:&
Demftratyr  SONNCCtatur g/h/recta,per primum poftulatum. His ita conftructis,quoniam re-
problema. &a linea ¢/ f/ feta eft in zqualia in g/ & in non zqua-
b lia in punéto e:reCtangulum igitur comprehenfum fub

-/ mamquintam diffinitionem primi: & ab 2qualibus li-

ei quod a dimidia g/ t/ defcribitur ?uadrato, per quin-

g tam huius . Ae uafis eft autem g/ f/ipfi g/ h, per deci-
A & i

/ a / neis rectis, zqualia defcribuntur quadrata, per corol-

L\ larium quadragefimafextx primi.Comprehenfum igi-

¢ ¢/ & ¢/f,vnd cum quadrato quod ex ¢/ g, zquum eft

14

tur fub c/e/& e/f/re€tangulum,vna cum quadrato quod -

ab e/gzquum cft i quod ex g/h/fit quadrato.Ei porrd quod ex g/h/fit quadrato,
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zqualia funt ea, quz ex gre/ & e/h/ defcribuntur , per quadragefimamfeptimam
primi: re@tus eft ¢nim angulus qui ad ¢, per decimamtertiam, aut vigefimam.
nonam ipfius primi. Comprehenfum igitur {ub c/e/ & ¢/ retangulum,vna
cum co quod ex gre/fit quadrato:zquum eft ijs, quz ab eadem grc/ & ipfa
e/h/ fiunt quadratis. Tollatur id quod ex g/ ¢/ fit quadratum,vtrifque
zqualibus commune. Réliquum igitur rectangulum fub ¢/ &/ &
¢/frcomprehenfum,zquum erit defcripto ex e/h/ quadra-
to: per tertiam communem fententiam . Ipfi porrd
fub c/er& e/frcomprehen(o rectangulo,zquum
eft bsc/d/e parallelogrammum: ipfa enim
e/f,datacft zqualis e/ d. Igitur b/e/
d/e/parallelogrammo, zquum
eft id quod ex e/h/fit qua.
dratum, per primam
Y communem fen o
tentiam.Ei-
demrur
fum
brodrer
parallelogram
3 mo,zquum cft dati '
: asreétilineum,per conftru-
&tionem.Per eandem itaque pri-
mamcommunem fententis,
‘ dato a/retilineo:zquii
2 cft id quod exe/hy eI
K fit quadra-
: tum.
Quod fuerat conftituendum.

5o Secundi Libri Geometricorum Elementorum ¢z
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Diffinitiones. |

2| Equales circuli: funt quori dimetites funt equas 1
syl les. vel quorum que ex centris funt 2quales.

il Quales tibi reprazfentant fubfcripti /& brcirculi. Hinc patet circus

YA lorum non zqualium diffinitio.quorum enim dimetientes,vel quz ex

NJ| centris fuerint inzquales: & ipfi quoque inzquales erunt circuli. Mas
for auté erit,

O —
AW

~

" mmetiens,vel qua ex centro minor w w

Quacircul§
fecat.

Circuli fefe
interfecites.'

cuius dimetiens , vel quz ex cens m m /_\
tro maior : minor verd, cuius dis : \'I"/ .

extiterit. veluti funt ¢/ & d/circus

li:quorum c¢,maior eft ipfo d.
QEVOEx kKNS {pdThdoe MpaTou, iats demroulin 7 oKy Kod ixCaopobn du Tipve g
xUkAop.

Redta linea circulum tangere dicitur:quz circuld tangens & cies 2
&a,circulum non fecat.

e £
Hanc tibi reprzfentat e/f, tangens circulum g/ b, in punto
quidem g.Quz igitur cadit intra circulum:cicéta, circulum fe*
care perhibetur . veluti reta ks I, qu datum k/ Iy mycirculum
interfecat.

@Ko dgdiidon &R iNwp Myoifo,Birivs &ifodyo &RGNw 3 Tivovorp ERMNZe.
Circulifefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe inuicem tangés 3

tes,{e non inuicem fecant.

Quales effe videntur n/o/& o/p/circuli,in o/pundto fefe inuicem cStingentes. Cm porrd !
vnius circunferentia, alterius ins

greditur circiiferentiam: tunc hu: : -
iufcemodi circuli, fefe diciitur ins ™ P q t
terfecare. Veluti circuli q/ 1 s, &

t/s/t, in punétis quidemr/ & s/ fe

mutuo interfecites. N
Cep ik ionp emixap F kobnes twhdon Nyorrosy Sruepedt & F xofFs in' dumidg vl &
YopSouiGu doppdop. § Bmixdphipem,ie’ iph pilop kdnr®-miifa. L
In circulo zqualiter diftare i centro reétzlinez dicuntur: cima 4
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centro in eas perpendiculares duéz funt zquales . Magis auté di-
ftare dicitur:in quam maior perpendicularis cadit.
‘ - Quemadmodim in asbsc/dscirculo, cuius centrum e, exiftés
tes linez reCtz a/b/& ¢/d,2qualiter ab eodem centro e/diftare
- €enfentur:propterea qudd e/f/& e/g/perpendiculares,funt ins-
uicem zquales.In circulo porrd h/k//m,cuius cétrum n, by ky
plus diftare dicitur 3 centro n, quam [/ m : quoniam perpene¢
dicularis n/o,maior eft n/p. :
Crpipe mf{q\a,i%.i ol fpop oxiipo, Nzt ivicioo’ ko kKNS TEMPrecico
5 Settio circulizeft figura comprehéfa fub reta linea, & circuli cir-
cunferentia, |

b In exemplum habes a/b/c/& de/ficirculorum feGiones:fub

m ¢ reftis 2/ s & d/ f, & a by ¢/ atque d/ e/ £/ circunferentijs coms

prehenfas. Quarum as b/ ¢/ centrum iucludens,maior eft ipfa
a cd f d/se/f7 extra centrum conftituta.
Crpipa@- F& puviee 85iyi wosxopom Vmd T+ ivddoes’y @ kUkAS TEUPiges’.
6 Sectionis angulus: eft qui fub reta linea, & circulicircunferentia
comprehenditur. | '
Cuiufmodi eft angulus brasc,antecedentis defcriptionis:fub a/c/re€ta, & a/bs circunferens
tia comprehenfus.aut e/d/f/angulus,qui {ub rea d/f,& drescircunferétia continetur.Quos
* quidem angulos mixros vocitare {olemus:id eft,fub refta & curualinea comprehenfos,
Cep Tpipam 3 ywrie Yy, dmep adi a8s ofigrpdao’ 7 T pipafoc Mebi 71 oxpiop,uj &w” du-
7 U} ot wipame 1iis iuddoeots ime ¥ Cong 7 7 priptaeos, W g8 AT a1p tubéioes.h whduexopudim
yora zd TSP adr sy bachp Wwhadp. . :
7 In fe€tione auté angulus eft:clim in circunferentia fetionis con-
tingit aliquod punétum, & ab eo in rectzlinez fines,qu bafis eft
{eétionis,re&tz linez coniunguntur. Contentus auté angulus, fub

coniunélis re&is linciseft. - - N
Quemadmodim ex fubie€te defcriptionis angulis grh/k,&

* Imyn,deprehendere licet. A piiGo enim h,in fines ipfius recte
: N g-k(quz bafis dicitur)rete linee h/g/& h/k/coniun&z:angus
& L {  lum ipfum g/h/krin data fectione,8 ad punétum h/conflitui.
Idem cenfeto de l/m/nvalterius fetionis angulo.
Qomep 5 o mdiixBooThD pvinp tvdion &moNepCvoai Tve mENpiodap, in induwe AiyiTou
Prrxivo il pavie, \
8 Cum verd comprehendentesangulum re¢linez,aliquam fufci-

piunt circunferentiam:in illa angulus efle dicitur.
¢ circuli,veluti angulus r/s/c,{ub retis 1/s/& srt/ex cétro s/pros

Veluti funt o/ps& prqlineg recte,angulii qui ad pun&ii p/
4 comprehendentes,& o/p/q/fufcipiétes circunferentid. In ipfa
- ' igitur ciramferétia o/p/q, comprehenfus angulus efle dicitur.
Qudd fi re& linez angulum conflituétes,ad centrum conues
)

deuntibus comprehenfus.
QToptds 3 xinhz ¥oip,dTop 7€oe Gl ol Fo duid 75 kKA sadf i ywviee P aweguexdufuop oxipoe
Azt F Thi» yeviep Ty 3eBp wiadp,rod Tig dmoAapbaroins 2”&yt Sy Teipiodons’.
9 SeCtor autem circulizeft cimad centrum circuli fteterit angulus,

[
\ niantcirculi : comprehenfus tiic angulus in centro dicetur efle

S c_&io, maior
minor,

Anguli mixti

Angulusinc€
tro.
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comprehentfa figura {ub angulum comprehendentibus rectis lis

neis, & afflumpta fub eis circunferentia.

Cuiufmodi effe videtur figura t/s/t/antecedentis defcriptionis,fub reis lineis r/s/& s/tz
angulum qui ad centrum s, conftituentibus, & circunferentia r/t/comprehenfa. Differt igis
tur {e@or a fe&tione civculi. C

Qopoiee Tpipeere kKNS B, Tk fexdfuae yovioeo’ iGecy i of ol aek yuwioee 1Ger &R iNaes Goips
Similes fectiones circuli: funt quz angulos zquos fufcipiunt, vel

in quibus anguli fibi inuicem untzquales.
Vi fubledtz circuli fe€tiones a/brc/ & d/esfiin quibus anguli

qui ad b/& e,funt inuicem zquales.Quanuis itag circuli feti- R e
ones fuerint inzquales, poﬂ'unt nihilominus effe fimiles.Nam
fimilitudo feGionum refpicit tatummodd fufceptrorii angulos 2 R

rum zqualitaté:nd autem datarum fectionum magnitudinem.
quéadmodim angulori magnitudo, non linearum angulos ipfos comprehendentium quas
titatem: fed earundem linearum folam refpicit inclinationem.

Peofhnpe - @ Pedbears LR
01 dloBch G- RUKAB P kaF7pop tupdip.

Problema 1, Propofitio 1.

o Ati circuli,centrum inuenire., |

: ORON TI1V S.Efto datus a/b/ccirculus:cuius oporteat inuenire
‘)\

[

A centrum.Ducatur in ipfo a/bsccirculo,recta quzdam linea b/c : qu bi-
===t fariam fecetur in d,per decimam primi.Eta punéto d,datz reétz lincz
b/c,ad angulos retos excitetur d/a,per vndecimam eiufdem primi : producatiirgs
in re¢tum vique ad ¢,per fecundum poftulatum. Secetur tandem ase/ bifariam in
puncto f,per ip(am decimam primi.Dico,g f/puncti,centrum eft ipfius-dati a/b/cs
circuli. S enim non fuerit in a/c/linea reéta,erit igitur extra eam.cfto (fi poffibile

?bﬁ"’mﬁ‘ ‘gf)in g:& connectitur g/b,g/d,& g/c/re@tz,per primum poftulatum. Et quoniam

d,lpﬁ d/c/eft zqualis,& vtrig; cdmunis d/g:binz igitur b/d/& d/g/cridguli bd g,
duibus g/d/&d/c/ erianguli g/d c, funt altera alterr zquales. Bafis quiog; brg, balt
g/c (fig/foret centrum circuli) per decimaquintam pri
mi diﬁ%m'tioncm effet zqualis . Per o&taui igitur ipfius
primi, angulus b/d/g, angulo g/d/c/ fub zquis lateribus
comprechenfo,refpondenter zquaretur. ReGtaitags linca

+d,incidés in re€td bsc,efficeret vtrobigs angulos zqua-
ch:crgo rectos,per decimam primi diffinitioné. Rectus
igitur effet bd/g/angulus. Atqui b/d/a/ rectus eft, per
conftruéﬁoncm:funtg;u recti omneszquales adinuicem,
per quartum poftulatum.Et b/d/g/itaq; angulus,zquus
cfletangulob/d a:totus videlicet Uz parti,contra noni communé fententii.Recta
enim d/a/cadic inter byd/& d/g: diuiditg; proptere2 angulumb/d/g.Non eft igitur
centrii a/b/escirculi in g.Haud diffimiliter oftendemus,g necalibi § in pacto f.Igi
tur f/centrii eft dati circuli a/b/c. Quod inueniendi fuerat.

| Corollarium. :

@Si igitur incirculo realinea,aliam quandam rectam lincam bifariam,& ad re-
&os fecuerit angulos:in ipf diuidente erit centrum daticirculi.  **

10 ]
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| Theorema 1, Propofitio 2. -
2 I in circulicircunferentia duo fuerine i)un&a vtcunque cons
tingentia: ad ea pun&ta applicatarectalinea, intra ipfum cir
culum cadit. - | .

'O RO N TIVS. @Sit asbsesitculustin cuius circunferentia fint b/& c/vecungs
contingentia puncta. Aio g conexa ex bsin c/recta linea,cadit intra circulum a/bre
Si enim non caditintra:coincidit igitur in comprehenfam circunferentiam, vel ca-
dit extra circulum.Atqui reta ipfa, cum ipfius circuli circunferétia minimé poteft
conuenite:non differret enim reGtum i curuo.Cadat igitur,fi poflibile fit,extra cir-
culum a/b/c.& inuento ipfius citculi ¢entro d,per primam huius, {ufceptdq; picto
e/in b/escircliferentia:conne@antur d-b,d/e,& dc/rectz linez,per primum poftu-

latum: producatdrg; per fecundum poftulatd, re@a d e/
in direétum vique ad f,hoc eftyin eam qua extra cadere
concefla eft.Erunt igitur d/b,d ¢,&d c,adinuicem zqua_

fuper maior ipfa d-e,per nonam communem fententid.’
T riangulum igitur erit d-b/frcatg; ifofceles : quoniany
d/bszqualis cft ipfi d'c. Vnde per quinti primi, anguli’
d/b/c/& d-c/b,qui ad bafin b/f/ccerunt adinuicem zqua-
les. T'rianguli infuper erit d/b-f,& ip(um b/f/latus,pro-
: dutum in c.extetior igitur angulus d-fvc, maior eritin-
teriore & ex oppofito d b f, pet decima mfextam ipfius primi. Ipfi porrd d/b/fr
angulo,oftenfus eft zqualis dref&d/fres ig’ttu‘ran_gulus, ipfo d’c/fangulo maiot
erit:quz enim {unt zqualia eiufdem funt zqué minora,per {eptimz comunis fen-
tentiz conuerfionem.In triangulo igitur d-c/fangulus quiad f,maior erit angulo
qui ad c.Omnis pord trianguli maius lacus,fub maioriangulo fubtenditur,per de-
cimamo&tauam ciufdem primi.maius igitur erit latus d/c, ipfo d f. Ipfi autem dc,
zqualis cft d/e,vti nuper oftendimus.Et d/e/igitur maior erit ipfa d/f,minor vide-
licet maiore,feu pars toto:quod per nonam communem fentétiam cft impoflibile.
Non caditigitur connexa ex bsin c/re@ta,extra circulumasbrc, negs in circunferen
tiam b/e/c:igitur intra, Quod oftendendum fuerac.

- ondgupe By Peiboie .

8ixg GeuThib Tepdsugd Lok M beBis uTh Tépvyykod dlixe duThb TEud :
' Theorema 2, Propgﬁtio 3. '

3 I in circuloreéalinea quzdam per centrum extenfa, quans
S dam non per centrum extenfam re€tam lineam bifariam fe-
cuerit : & ad angulos re€tos ipfam difpefcet. Et fi ad angulos res
&os ipfam difpefcat:bifariam quoq; ipfam fecabit.

ORON TIVS. Sit datus a/ b/ e circulus, & illius centrum 'd :reta verd li-

nea per idem centrum extenfa fica/f,que aliam quandam re@am lineam b/c/non

du&tam per centrum, bifariam in primis fecet, in punéo ¢. Aio quod & ad retos
£j.

l.i

Oftenfio ruw
fum per ims
poflibile.

les,per decimamquintam diffinitionem primi: & d-f/in._

EAp 03 ROKAG {7l 8 78 kosTE s, iudEap mivie pk §f5 ¥ xofBy dlixe Tipmy,nod weis 8ge
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cam fimul difpefcit angulos.Conneétantur enim d/b/& d-c/rectz,per primum po
ftulatum.Cim igitur ex hypotheft recta bre it zqualis e/c,& e/d/vtriq; commu-
nis:binz igitur bre/ & e/d/trianguli bse/d, duabus d-e/& e/c/ trianguli d/esc/ funt
zquales alteraalteri.bafis quoq;b/d,bafi d/c/eft zqualis,per decimamquinta diffi-
nitionem primi.Angulus ergo brevd,angulp d-e/c/fub zquis lateribus comprehen

{o,per 6ftaam ipfids-primi,eft zqualis.Reéta itaq; d-c/confiftens fuperre@ibre, |

efficit verobig; angulos adinuicem: 2quales:ergo rectos,per decimam eiufdem priy
mi diffinitionem. Reétus eft igitur vterque angulorum qui {ub bre/d/ & dre/e.
~ @Secet rurfum eadem a/f,datam ipfam bscs ad retos
*_angulos. Dico,g & bifariam eandem verfa vice diuidet.
. Eadem ha,n?uc figurz manente difpofitione , quoniam
vterg; angulorum qui circa ¢/rectus eft, per hypothefin:
re@tangula igitur (unt be/d/& dre/c/triangula. qua igi.
tur ex b/e/& e/d/vtrag; filit quadrata,qua funt i quod
>y exb/d: fimiliter & quz ex d/es& ¢/, ei quod fitex drc,,
\ / - perquadragefimamfeptima primi.Quadrataporrd qua
- fiunt ex b/gf& d/c,zqualia (gnt adinuicem,per quadra-
gefimzfextz primi libri corqllariu‘m:r'_c&a enim b/d,ipfi d/c/eft zqualis,per deci-
mamgquintam ipfius primi d.lfﬁm‘t'xoncm. Quz autem zqualibus zqualia funt: ea
funt inuicem zqualia,per primam commynem fententiam. Qu igitur ex bre/ &
e/d/fiunt quadrata,zqua {unt cis, quz ex d/e/& e/c. Tollatur cdmune quadratum
quod fit ex e/d:reliquumergo quadratumquod ex bre,reliquoquod fitex e/c,per
tertiam communem {ententiam eft tfzqualli:.‘ Acqualia porro quadrata funt,quz ab
aqualibus reétis defcribuntur:per ides
bri.Acqualis eft jgitur bre/ipfi e/c. Itag; fi in circulo recta linea quedam: & quz

fequuntur reliqua.Quod demonftrare oportebat. -
. . Oubgype ¥ DPedbears J‘, .

Ap oF kikhQ dio tudEa Tipvwary &M iNao’y pi Hoe 7 kohTeol oDou,Bu Tipvsary khe
EMM&q’ Jixa. , ‘ _ SR '
R ~ Theorema "3, ' Propofitio 4. .
SI in circulo binz re€t# linez fefe inuicem fecuerint non per

centrum extenfz:{efe inuicem bifariam non fecabunt. -
O RO NTIVS.Efto datus a/b/c/d/ circulus:in quo binz rectz lincz asc/ &
bsd,non per centrum extenfz, fefc inuicé fecent in puncto e.Aio g altera alteram
bifariam non fecat in codem pun&o e. Inucniatur enim cenerd daticirculi a/bsc/d,
fitq; illud f,per primam huius:& connc@atur e/f/recta,per primum poftulatum.Si

Deméftratiol igitur a/e/ipfi e/c/fuerit zqualis:re@a e/f/per centrum extenfa,candem a/c/ng du-
abimpoffibli &3 m per centrum bifariam fecabit, & ad retos igitur angulos, per tertiam huius.

Rectus erit itagsae/frangulus. Haud diffimiliter Gi b/efitzqualis ipfie/d: eadem
" e/Eper centrum eduéa,ipfam bsd/non per centrum ex-

tenfam,bifarid &ad retosquoq; fecabitangulos,per ei-

d qui reum itidem fore monftrauimus a/e/ f7angulum:
{untg; rectiomnes inuicé zquales, per' quartum poftu-

' latd.Acquus erit igitur b/e/f/angulus, ipfi angulo ae/f.
_ Angulus porrd a/e/f; eft pars ipfius b/e/f7anguli: reta
N ~ fiquidem e/a,cadit inter b/e/& c/f/re_&as, diuiditq; pro-
= .. pterea ipfum angulum bre/f. Totus itag; bre/f/angulus,

em corollarium quadragefimafextz primili-

* dem tertiam huius.-Re&us erit igitur angulus bre/f At -

e s
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fuz partiasc/frerit zqualis: quod per nond cdmunéfententii et impoffibile . Si in
circulo igitur a/b/c/d/binz retz lincx a/c/& b/d,fefe inuicé fecuerint né per cen-
trum extélzdefc inuicé bifarid non fecabunt. Quod oftendere fuerat operzpretii:
4 Oebenpe &, Peobeaig t.
Ap fdo kikAot Tipvsarp aRiNss,0lk tsox 2vTW 3 dvd keiFop.
Theorema 4, Propofitio 5.
5 ¢~ bini circuli fefe inuicem fecuerint : non erit eorum idem

centrum, _

O R O N T 1 V S.€Bini enim citculi a/bsc/& d/bre, fefe inuicem fecent in duo-
bus puriétis,quorum alterum fit b.Dico q;:bd ipforum circulori non eftidem cen
trum. S i enim fuerit poffibile,vt idem habeant centrum:efto illud f. & conne@an- oftentio rurs
tur £/b/& f7c,per primum poftulatum:extéditdrgs per fecundum poftulatum,eadé fum ab impof
f/c/in re@um vigsad e.  Si igitur f/pun@um,fuerit cen L
tril circulia/b/c: erit f/c/ipfi f/b/zqualis, per decimam.
?uintam diffinitionem primi.Si idem quoque punctum
, centrum cxtiterit ipfius d/b/e/circulizzqualis rurfum
erit fre/cidem £/b, per eandem decimamquintam diffi-
nitioné.Binz igitur f/c/ & f/¢,cidem f/brerie zquales:&
zquales propterea adinuicé,per prima communé fenté-
tia. Aequalis igitur erit f/e/ipfi f/c.atqui f/c/pars eft ipfi-

us fre: totii igitur effet zquale fuz parti.Omne porré totil eft fua parte maius,per

nonam communem fententiam: igitur punétum £, non ¢ft commune centrum da-

torum a/b/c/& ¢/bsescirculord. Si bini itag; circuli:& quz fequitur reliqua. Quod
. reccperamus oftendendum. -

Otden & Peobeais s. :
E Apdio kit Spcaiforrou eRiNwy admigyoln {sox &uTdy ® éutd xebFo
S Theorema s,  Propofitio 6.
¢ 1 duo circuli fe adinuicem tetigerint: eorum non eft idem .
centrum, | ‘ :

O R O N T 1V S.[Decirculis potiflimim intelligit Euclides,quorum vnus in-

tra ali@ collocatur. Tangat igitur {e bini circuli a/b/c/& d/bse,in piicto b.Dico rur tdem qui prr®

fum,quod ipforum circulorum non eft idem commune centrum.Si id enim fuerit ;:%“::g;m:;

poffibile:cfto illud £.8& conncétantur f/b/&f/c,per primd poftulatum: & per fecun. gy 3

dum poftulatum extendatur in reGtum f/e/in puntumc.  Si f/igitur punctum,fic S

centrum-a/ b/ o circuli: zqualis erit f/ e/ ipli £/ b, per decimamquintam diffini- e T

L tionem primi Item fi idem punéta f,centrum fuerit cir-

culi d/bse:zqualis rurfum eric f/e/eidem £/b, per cidem
decimamquintam ipfius primi diffinitioné. Binz igitur
£/ & fre,eidem £/b/erunt zquales:& propterea equales
_ adinuicem,per rprimam communé{ententiam. Ergo f/c,

zqualis erit ipfi f/e. cft autem fe,pars ipfius f/citota igi
tur f/c,fuz parti f/e/cozquabitur. quod per nonam com .
muné fententiam non videtur efle polﬁiilc. Ergo pun-
~ €tum £, non eft idem commune centrum eorundem cir-
culorum a/b/c/& d/bre,intus fe adinuicem tangentium(nam de ijs qui fe tangunt
extra,per fe fit manifeRum)Si duo igitur‘circu.[gi:&c.vt in theoremate.Quod opor+
tuit oftendifle. F

£ij



Pars prima

theorematis.

¢ ~ GEOMET. ELEMENT. L

etéenpa 5y Fe69c§1¢ s

Ap kUichou &% 18 Slgpimps Mugth M oupdiopd pi ¥51 xorBop F rinhouyéead o\ 7 owucs
A moavitfwarpivddioce awis wes kikNop,peyisn piy Esax ig’ fis 2 xormpop,inaxisn 3 & Aoi
kTR & ERop dd & Typrop s S T nobrpou,ils dewbrigop pelw B, fdo I pévop tuddEace
toon & 7 kevs onpe MoavioiunTon weds TOp KUK’ WdeTegw THg ihayisns.

Theorema 6, Propofitio 7. )

Iin diametro circuli aliquod contingat punétum quod mi-

nime circuli centrum fit,ab edque punéto in circulum quaz-
dam re&tzlinez procidant:maxima erit in qua centrum, minima
verd reliqua. aliarum verd,femper propinquior ei qua per cen=
trum extenditur, remotiore maioreft. Duz autem folim reGtz
linez zquales,ab eodem punéto in circulum cadunt, ad verafque

artes minima.
O R ON T'1 V S.(Efto datus circulus a/c/e/h,cuius centrum f, dimetiens verd
a/fre,& contingens in o puntum g,quod non eft circuli centrum:procidentes au
tem cx codem punéto g/in ipfius circuli circunferentiam line rectz,fint g/b,g/c,
& g/d.  Aio primum, ¢ g/a/eft omnium maxima,& g/c/minima: aliarum porro,
g/bripfi g/a/propinquior, maior ipfa g/c,atq; g/c.remotiore g/d/maior. Conne-
&itur enim £/b,f/c,& f/d/retz,per primum poftulatum. Ciam igitur £/a,ipfi f/b,
per decimiquintam diffinitiohem primi, fit #qualis,& vtriq; communis f/g: binz
igitur g/f/& f/a,duabus g/f/& f/b/Aunt zquales. g/f/porro & f/b,maiores funt ipfa

. g/biomnis ﬁ?uidé triangulibina latera,reliquo {unt maiora quomodocungs affum-

pta,per vigefimam primi.Et g/a/igitur,ipfa g/b/maior eft:quz enim f{unt zqualia,
ciufdem funt 2qué maiora, gcr ipfius {extz communis fententiz conuerfionem.
Item quoniam zqualis eft £/b-ipfi f/c,& g/f/rurfum vtriq; communis:binz igitur
g/f/& t/bsrianguli g//b,duabus &/f/& /c/trianguli g/f/c, funt zquales altera al-
teri.Atqui g/f/b/angulus,maior eft ipfo g/f/c/fub zquis latcribus comprehenfo:re-
&ta enim f/c,cadit inter £/b/& f/g,& diuidit propterea ipfum angulum g/f/b.Bafis

" itag; g/b,bafi g/c/maior eft,per vigcﬁmamauartam primi.Simili difcurfis,g/c/ipfa

g/d/maior oftendetur.Infuper quoniam f/g/& g/d/ ma-
1ores funt ipfa f/d,per ipfam vigefimam primi, & zqua- -
lis eft f/¢/ipfi £/d, per decimamquintam eiufdem primi
diffinitionem:igitur f/g/& g/d, maiores funt cadem fre,
quz cnim f{unt zqualia,ciufdem funt zque minora, per
{cptimz communis {ententiz conuerfionem. Tollatur
comunis f/gergo reliqua g/d/reliqua gre, per quintam
, communem fententiam erit maior. Omnium itag; ma

¢ xima eftg/ a, minima vero reliqua gre : aliarum porro,

Secundapars g/b/maior ipfa g/c, & cadé g/c/ipfa g/d/ itidem maior. @Dico praterea ‘gubd ab
1

CO§C_m puntto g,duz rectz linez coincidunt zquales,ad vtrafg; partes IF us g/e/
minimz:vtpote ipfi g/c;zqualis verfus h.Ad datam enim retilincam g/f,datimg;
in ca puntum f,gato angulo re&ilineo g/f/c:equalis angulus re&tilineus conftitua
tur g/f/h,per vigefimamtertiam primi . connetatur deinde g/h, per primum po-
ftulatum.Cum igitur f/c,ipfi f/h/Ait 2qualis,per decimamquinti ipfius primi diffi-
nitionemn, & g/f/vtriq; communis:binz ergo g/£/& f/c/triangulig-frc,duabus g/f/&

f/h/triangult g/f/h/funt altera alteri zquales:& 2quos inuicé comprehenduntan-

~ gulos,per céftructionem.Bafis igitur g/c;bafi g/h,per quartamciufdem primi eft
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zqualis.@Aio tandem,quod ipfi g/c,ab codem punéto g,alia quam g/h/non cadet
aqualis.Si enim id poffibile fucrit:autilla cadet fupra pun€tum h,vel infra.Si ceci.
derit fupra verfus a:tunc ipfa crit propinquior ei qua per centrum,vepote ipfi g a,
ergo maior ipfa g/h/remotiore,per primam partem iam demonftratam:& maior
confequenter ipfa g/c.Quod fi detur incidere infra pun@um h,verfus c: tunc ipfa
linca, remotior crit ab cadem g/a/qu per centrum. ergo minor ipfa g/h/propin.
quiore,per candem przoftenfam primam partem:& minor igitur 1pfa g/c. Simili.
ter oftendemus,g necipfi grhvalia quim g/c/dabitur zqualis,abcodem punto g,
& ad partes b/d. De czteris quibufcung;,idem refpondéter fubfequetur. Igitur
fi in d iametro circuli aliquod contingat punétii: & quz fequuntur reliqua . Quod
demomftrandum fuerat.

Oedognpuc ) Tedbeais ".
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Theorema =, Propofitio 8.

8 S I extracirculum fufcipiagur aliquod punctum,ab eéque pun-

&o ad circulum deducantur reétz linegaliquz,quari quidem
vna per centrum extendatur, relique vero vecunque:In couexam
circunferentiam cadentium re@tarum linearum, maxima eft,qua
per ceneri dua eft:In curuam verd circunferentiam cadentium
reGtarum linearum,minima eft, qua inter punétum & dimetien=
té iacet.minimz verd propinquior : femper remotiore minor eft.
Duz autem tantim reétz linez,ab eo punéto cadunt zquales,ad
vitrafque partesminima.

O R O N TIV S.qEftocirculus a‘b/c, datum vero pun&tum extra circulum d:
i quo in ipfum circulum procidit retz linex d/a,de,d/f,& d/b, curuam ciufdeny
circuli circunferentiam in pun&tis g,h,k,c,difpefcétes:quatum da/per ipfiuscircu-
li centrum(quod it I)extendatur.Dico primum,gin a/b/ conuexi circunferétiam
cadétium re¢tarum linearum,maxima eft d/a,perl/cen.
trum educta:& quz illi vicinior d/e,remotiore d/f ma-
ior,cadémg; d/f/maior ipfa d/b.Conneétantur cnimilsc,
Vf,&/b/rectz linez, per primum poftulatum. Et quo-
niam zqualis eft I'a/ipfi l'e,per decimamquintam diffi-
nitionem primi,& vtrigs communis d/k:tota igitur da,
ipfis d/ I & I ¢, per fecundam communem fententiam
eft zqualis. Atqui d/], & l/e/bina ipfius d/l/¢/ trianguli
latera,{unt maiora reliquo d ¢, per vigefimam primi:
& ipfa igitur d- a, maior cft ipfa d/ e. #qualia enim ciuf-
dem {unt 2qué maiora, per fextz communis fententiz
cSuctfionem. Infuper,quoniam le/ipfi l/f;per candem
decimamquintam diffinitionem primi eft s;_qgalis » &
Alj

Tertia pars. )

Prima pars
theorematis,
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vtriq; comunis d/]: binz igitur d/1/& le/ tridguli d/le,

duabusd/l/& l/f/triaxﬁi d/V/f funtzquales alteraalte-

ri, per candem {ccundam communem fententiam. An-

lus porro d/l/e,maior eft ipfo d/Lf/{ub zquis lateri-

El;s coprehenfo:reta fiquide ! ficaditinter d/l/& bre,di-

uiditq; propterea ipfum angulum d/Ie.Bafis igitur d/e,

bafi d f,maior eft,per vigefimamquarti primi.Et proin-

de d/f/maior eftipfa d/b.Igitur d’a/maxima eft: & d/e/
ipfa d/f,atq; d/£/ipfa d’b/maior.q[Dico praterea,gpinei

entid incurud circunferentia (g/c,minima citd/c& qua

ip(i d’c/minimz propinquior,femper remotiore minor,

hoc eft,dkipfa d/h,& d/hvipfa d/g.Connetantur enim

Lg,l/h,& Lk/ret,per primi poftulatd.Et quonii rian

guli d/k/1,binalatera d/k/& k1, reliquo d/l,per vigefimi primi {funt maiora:tolla-

tur l’c/ & k/l,quz per decimiquintd ipfius primi diffinitioné funt 2quales.Reliqua

igitur dc,reliqua d/k,per quintam communem fententiam erit minor.Item, quo-

niam trianguli d/h/L,a limitibus lateris d/l, duzx re¢tz linex d/k/ &k/I/ introrfum

conftituuntur: ipfz igitur conflitutz, reliquis ipfius trianguli lateribus d/h/& h/l,

per vigefimamprimam ipfius primi,{unt minores. Auferatur I'h/&1/k, per ipfam

decimamquintam diffinitionem primi,adinuicem zquales.Reliqua igitur d/k,reli-

qua d/h/minor erit,per candem quintam communé fententiam.Etd/h/propterea’

minor eritipfa d/g. Minima ;gitur cft dc: & quzilli propinquior d/k/ minor ipfa

Tertiapars. d/h,cadémg; d/h/remotiore d/g/itidem minor. Ao tandem,quod binz tantum

zquales,d puncto d,incirculumipfum a/b/c/cadunt,ad vtrafque partes ipfius dres

minima:vtpote,ipfi d/h/vna tantum zqualis,ad altera partem ipfius d/c,verfus m.

Ad rectam enim d/l,atque ad datumin ea pun€tum L, dato anguYo reilincod/I/h:

zqualis angulus re&tilineus conftituatur d/l/m, pervigefimatertiam primi.& con-

netatur d/m,per primum poftulatum.Cim igiear I/hvipfi I/m/Afit zqualis,per de-

cimamquintam ipfius primi diffinitionem, & vtrique cémunis d/I:binz igiturd/ I/

& l/h/trianguli d/1h,duabus d/1/& I/'mv trianguli d1/m, funt zquales altera alteri:

& zquos inuicem comprehendunt angulos,per conftrutionem. Bafis igitur d/hs

bafi d/m,per quarti primi eft zqualis.Neg; ipfi d/hvalia cadit zqualis,prater d/m,

& ediuerfo.Aut enim caderetinter h/& m/punéta:tincg; minor effet virag; & d/h/

& d’m,nempe vicinior ipfi d/c/minima.vel caderet excra picta h/& m/verfus a: &

tuc remotior effet ab eadem minima,& propterea maior ipfa d-h/vel dm;per pri--

mam parté iam demonftratam. Idem quog;,ac non diffimili via licebit oftendere,

de retis in conuexam eiufdem circuli circunferétiam coincidentibus,ad verafque

partes ipfius d’a/maxime Non cadunt igitur ab codé punéto d,in circulii ipfum

a/bre;plures duabus reétis lineis zquales,ad verafg; partes ipfius d/c minimz,aut

d/a/maxime. Sj extra igitur circulum : &, vt in theoremate. Quod tandem erat

oftendendum. Corollarium,

@ Quz igitur i pidcto extra circuli dato,in circulum ip(um cadunt re@tz linez,ab
ipfa minima,vel maxima (quz per centrii) zque diftites:zquales funt adinuicem,
& diuerfo,(iuc in conuex4, fiue in curui inciderint eiufdem circuli circiferétiam.
: Oedgnpe  n, Peodeais 0.
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S Theorema 8, Propofitio 9. '
Iincirculo fufcipiatur pun&um aliquod, & ab co pun_&o ad 9
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circulum cadant plures quim duz reételinez zquales: fufceptum

unéum,centrum ipfius eft circuli.
ORON TIVS.@Sitintra circulum a/b/c/ fufceptum ptiGtum d: 3 quo in cun-
dem circulum cadant plures quam duz recta linex inuicé zquales,d/a,d/b, & d/c.
Aio quod punctum d, eft centrum ;’Pﬁus circuli a/b/c. Conne@antur enim a/b/&
b/e/reétz,per primum poftulatum:fecetirg; bifariam a/bin punéto e,& b/c/in pi-
&o f,per decimam primi.conneétantur rurfum dre/& d/f,per idem primum poftu
latum:& per fecundum poftulatum,producantur in directum vtrobique ad punéta
quidem g, lv&k,l. Cam igiturae/fit zg;:alis ¢/b,& vtrique communis ¢/d:binz Hoc theores

.0, i
k igitur are/8 e/ ma aliteroft&
a/

triangulia‘e/d,duabus bse/& e/d/trian di potest: fed
li bresd,(unt zquales alteraaleerizbafis quog; d7a,ba. hxccft dems
1 d/b,per hypothefin eft zqualis.Angulus igitura‘e-d, ﬁ;‘” porilly

zquus cft pcr octauam primi,angulo b/ e/ d: & proinde

g °\‘l b vterque rectus,per decimam ipfius primi diffinitionem.
\y / i\ / ‘Retaigitur g/h,re@tam a/b,bifariam & ad rectos angu-
____.?_.__\_ ¢ losinterfecat:in difpefcente itag; g/h,eritcentrum ipfius
\j_/ a/bscscirculi, per corollarium prima huius tertij. Haud

1 diffimili via oftendetur, ciufdem circuli cécrum fore in

re€tak/l. In vtrag; igitur® g/h/& ks Left centrum dati circuli a/b/c : & in punéto
propterea vtriq; communi. Atqui nullum alivd pii¢tum habent commune,prter
;Pfu_m. d:punctum igitur d, centrd eft ipfius a/b/c/ circuli.  Si ergo intra circulum
ufcipiatur puncti aliquod:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafle.

© Gpupa 0 Pedbeatg R
K YNog 8u Tiurd kikNop kaerl awAcionx awpdic § dilo.
" Theorema 9,  Propofitio 10,
10 Irculus,circulum in pluribus duobus punétis non fecat.
O R ONTIV S.€Secet enim (fi poffibile fit) circulus a/bs ¢, circulum dre/f,in
pluribus duobus punétis,hoc eft in punétis b,c,e,f Etfufcipiatur centrum ipfius cir
- culiasbre,per primi huius, ficy; illud g: & cdnetantur g/b,g/c.ge, & g/frreCtz,per
‘primum poftulatd. Ciim igitur punétum g,fit centrum circulia/b/cerunt ghd,g/c,
g/c, & g/Fadinuicé zquales, per decimamquintam pri-
mi libri diffinitionem.Et quoniam b,c,¢,f, funt commu- e ryrfium
nes vtriufque circuli {c€tiones,per hypothefin:erit pun-  aliter potuifs
&um g,vtcungsfufceptum intra circulum d-e/f. Abipfo g‘:n‘;“;:'t;.g‘;
itag; puncto g,in eundemcirculum de/f,cadunt plures exiftimo des
g duz rcctalinez inuicem zquales:vtpote g/b,g/c,g/e, mofirationz.
& g/£Erit ergo pictum g,cétrum cit.xfdcm c1.r.cuh dre/f,
perantecedenténonam proioﬁtl_onc - Atquiidem pun-
&um g,centrum eft ipfius a/brc-circuli. Duorum Raque
circulorum a/b/c,& dse/f fefe inuicem fecantium,idem erit centrﬁ:quod per quin-
tam huius tertij;né eft poffibile. Circulus ergo,circulum in pluribus duobus pa-
¢&tis non fecat. Quod oftendere fuerat operzpretium. . 3
Oudpnpar Iy Redotars. . :
Ap Pioxiuhor tpdiwrron &Mitap oitds, kod Mgpby GuTBy T kohFai 4D} ot kofpe
E 2uT Gp U Vpvupsion LuBEe Kod EnfoaRopin, il This Qaephp modiTon T xikAwp.
"Theorema 1o, Propofitio 11,
I S I bini orbes fe introrfum adinuicem tetigerint, fuf’cfipxinfrq;
‘ : 1]




Dembftratio
abimpoflibili

Alia figure di
fpoﬁtig.“ ¢

o GEOMET. ELEMENT. (

eorum centra: ad eorum centra applicata recta linea & eieta,in
conta&um circulorum cadic.

O RO NTI1V S.@Duoenimcirculi a/b/c/ &ardre,fe introrfum adinuicem tan-
gant,in punéto quidem a:fitt; ipfius a/b/c/circuli centrum fipfius verd a/dve/cen
trum g.Dico quod ad centra f/g, applicata re€ta linea,& ciecta: caditin contaltum
a.Si enim non ceciderit in punétum a:cadet igitur alibi.Cadat ergo(fi poffibile fit)
vt cie&a verfus g, in d/& b/puntta: & conneétatur a/g/ reta, per primum poftu-
latum.Triangulum erit igitur a/g/£:& duo proptereala
tera a/g/& g/f,crunt maiora reliquo a/f, per vigefimam
primi.Atqui ipfi a/f,zqualis eft f/b(vtrag; enim i cétro
f,in circunferentiam circuli a/b/c)& a/gigitur & g/f,ma
iores funt cadem £/b. Tollatur £/g,vtri{que inzqualibus
comunis: reliqua igitur a/g, reliqua g/b/maior crit, per
quintam communem fententiam.Ipfi porro a/g,zqualis

a/dse/circuli) & gd/igitur maior erit ipfa g/b. quz enim
funt zqualia,ciufdé {unt zque maiora: per fextz cSmu-
nis fententiz conuerfionem.Ipfa porrd grd,pars eft ipfius g/b: pars igitur erit ma-
ior toto,contra nonam communem fententii.Caditigitur {/g/eiecta,in contaéti a.
@ Quod fi g/f/connexa, & ciecta verfus f,detur incidere veluti g/f/c,& centrum 7
exterioris arculi a/b/cextra circulum interiorem a/d-e/conftituatur: idem nihilo-
minus fubfequetur inconueniens.Connexa enim & cieta g/f/c/ reéta, producarur
in dire@um verfus g,ad d/& b/pun@ta,per primum poftulatum. Erunt itaque rur-
fuma-g/&g/f,maiores ipfa f/a,per iplamvigefima primi
libri propofitionem.Eidem porrof/a,zqualis eft f/c,per
decimamquintam diffinitionem ipfius primi-Igitur a/g/
& g/f, maiores funt ipfa f/c. Eidem rurfum f/ ¢, zqualis
eft £/b, per candem decimiquinti primilibridiffinitio-
né.Eta g igitur & g/f,maiores funt ipfa f/b,per feptimz
comunis {ententiz cducrfioné.Auferatur f/g/ vtrifq; in-
#qualibus comunis.Reliqua igitur a-g, reliqua g/b, per
. , quintam cdmunem fententiam maior erit: & multo igi-
tur maior ipfa g/d,qua pars cft ipfius g/b. In circulo itag; a/de, quz a centro f/lp
circtiferentia prodeuntlinez rectz g/3,& g/d,non erdit inuicé 2quales:contra deat-
miquintam diffinitioné primi.Cadit igitur f/g/ciecta,incétadtda. Ergo fibini or-
bes {e introrfum:&c.vtin théoremate.Quod oftendendum fuerat.
©tden po iy Pedfeaie if.
EAp Mo wikAor &1iavToe &RiNwp oy aDi atkosmea &urdp UdiElpwpuing S afls
tmoegig ituosTout. '
Theorema 11, Propqﬁtio 12,

SI duo circuli fefe adinuicem exterius tetigerint:ad centra eo
rum applicata retalinea,per contadtum tranfibit.

O RONTIV S.QTangit fc exterius bini circulia/b/c/& d/be,in piicto quidé
bificg; ipfius a/b/c/circuli centrum £,& ipfius d/b/e/centrum’g-Aio quod connexa

f/g/ retta linea,trifibit per contatumb. Si enim non tranfierit per punctum b,
tranfeat(fi poffibile fit)per c/& e/punta:& cénetantur b/f/& b/g/rectz linez,per

eft g/d(vrraque enim i centro g,in circunferentii ipfius -

12
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primum poftulatum.Et quoniam punctum f,centrum eftcirculi a/b/c:zqualis erit 1demqui piit

#/b/ipfi f/c/,per decimamquintam diffinitioné primi. Rurfum quoniam g/centrd
: eft circuli d/b/e:zqualis erit per eandem decimamquin.
tam primi diffinitionemg/b,ipfi g/¢. Binz igitur £/b/&
b/g, duabus frc/& e/g, per fcc.ungam communé fenten.
tiam erunt zquales. T'ota porrd f/g, ipfis fc/& e/g/ma-
ior c{}(nem‘pc c/esextra circulos incidente particula) E¢
tota rfitur 7g>maior cft cildem f/b/ &b/g.In triangulo
- itag; £/b/g,bina latera f/b/ & b/g, erunt minora reliquo
f/g:{unt auté maiora,per vigelimam primi.quz fimul impoffibilia funt.Igitur i ¢en
trof/ad centrum g/adplicata reta linea f/g,tranfit per contaétum b. Si duo igitur
circuli:& qu# fequuntur gcliqua. Quod demonftrare oportebat.
K ' Sxopnpua 1P, Ppddeaie .
YKAG- KUKNS oik ipacTfem) @Aciovn oo A kaed® Ivyiach T aiTde, e e iumds tpactiuron.
Theorema 12, Propofitio 13.
irculus circulum non tangit in pluribus punéis vno:8¢fi ex-

tra,& {1 intus tangat.
O RONTI1VS. @Tangat in primis circulus a/b/c/d,circulum b/e/d/f, introt-
fum(fi fucrit poflibile)in punétis b,d:ﬁtfé]; ipfius a/b/c/d/ circuli centrum g, circuli
autem bre/d/f, centrum h. Adplicata igiturexg/in b/

a )
: ¢ recta linea, & eieta: cadet in punétacontactumb,d, per
: vndecimam huius fecundi libri. Et quoniam g/centrum
N % h eft circulia/b/c/d: erit g/b,ipfi g/d, per drcult diffinitio-
d

nem xqualis. Tollatur g/h,ab ipfa g/d:cadem ergo g/b,
reliqua h/d/ maior erit. Rurfum quoniam h/centrum
cft circulib/e/d/f: xqualis erit h/b, ipfi h/d,per eandem
circuli diffinitionem. ‘Tollatur rurfum g/h, ab ipfa h/b:
reliqua igityr g/ b, minor erit ipfa h/ d. Oftenfum eft
autem, quod & multd maior : quod non cft poffibile . Non tangit igitur circulus
a’b/c/dscirculum bre/d £ introrfum in pluribus paictis vno.€[Secet rurfum circu-
lus a/b/ccirculum a/c/d/exterius in punétis a/& c/(fi id fuerit poflibile)& conne-
Gtatur reta a/c/per primum poftulatum.Et quonii in circunferentia circuli a/brc,
. duo funt accepta punéta a/& c:adplicata igitur recta li-
neaa/cintra ipfum circulum cadet,per fecundam huius:
ergo extra circulum a/ d/c. Rurfum quonii ecadema/ &
& opunétain circunferentia ipfius a/ d/ ¢/ circuli coaffum-
pta funt( vepote verique circulo cdmunia) eadem igitur
»  re€ta asc,cadet intra circulum asd/c,per eandem fecun-
e dam huius:& extra igitur circulum a/b/c. Patuit autem,
quod & intra ipfumab/c/circulil cadit eademasc,atque
extra ipfum a-d/c/circulum.Cadet igitur intta & extra vtrumg; datorrum circulo-
rum:quod eft impoffibile. Non tangit ergo circulus a/b/c/circuliia/d/c/exterius in
pluribus piictis vno.Patuit,g nec introrfum. Quodoftédere fuerat operapretidi.

Owgnpa”  1yse Pedeais T\
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Thegrema 13, -.,bepoﬁtio, 14. e

14 IN circulo rezlineg funt zquales,que zqualiter diftic  cétro:

oftendédi mo
dus ab impof’
fibili.

De circulis fe
fe introrfum
tangentibus,

De circulis g
- fe tangfit cxs
tra.



70 GEOMET. ELEMENT. /

& fi zqualiter diftant i centro,zquales adinuicem funt.

. ORONTIVS.Sintin circulo a’bsc/d,cuius cétrum e,binz retz linez a/

g:e';rg:::; b’ & d-c/inuicem primiim zquales.Aio @ & zqualiter diftantd centroe. In rectas

enim a/b/& d/c,i punéto e/quodin cis non eft,perpendiculares deducantur c/‘f/sf

c/g,per duodecimi primu: & connc&itur rectz llnqz g/:l_,c/b,c/c,& ¢/ d,pvcr prim@

oftulatum, quz per circuli diffinitioncm erunt adinuicé zquales. Cam igicur re-

¢ta quadam linca e/f/per centrum educta,ipfam a’b/re€tam non per centrum ex-

: tenfam,ad rectos diuidacangulos : & bifariam quog;il-

lara fecat,per tertiam huius. A equalis eftigitur a/f,1pfi

£/b:& vtrag; propterea dimidium ipfius a-b. Et proinde

d g,ipfi g/c/cftzqualis:& vtraque dimidium 1ptius d-c.

Atquia/b/per hypohefin,zqualiseftiplidc.quzautem

zqualium {unt imidium,ea funt inuicé zqualia,per fe-

.ptimi comuné fententid:zqualis eft igitur a/ £, ipfid/g,

B e &f/bredlequéter ipfig/c.Etquonida b/ zqualiseft 1pti

d/c,&e/asipfie/d:bina igitur laterae/as & ab. trianguli

¢/a/b,duobus lateribus e/d & d c/trianguli e/d c,(unt xqualia alterum alteri: bafis

- quogs ¢/b,bafi e/c,per circuli diffinitione, acquah's.Angulus_ igtt qui ad a,angulo qui

ad d/zqualis eft:per octaud primi. Rurfum quonid zqualis eft c/a/ipfiesd, & a/fr

ipfi d/g:bina ergolateraesa /&a/f/tmngqh C/a/f,duobus lateribus e/d & d/g/trian

.guli c/d/gAunt zqualia alterialteri:& qui fub zquis lateribus cStinentur anguli, in

uicé xquales.Bafis igitur ¢/f,bafi e/g,per quartd ipfius primi eft zqualis. Que igi-

turina’b & d/c/re@as,ex centro e/deducuntur perpendiculares ¢/t/& e/g,zquales

. funtadinuicé:diftic ergo a/b/& d-c/retz zqualiter ab eodé cétro esipfius a/bre/ds
Secunda pars circuli,per quartam huius diffinitionem.@(Efto autem eA,ipfi e/g/zqualis, hoceft, -

ﬁ::;g‘.,}".’" diftent a/b/& d/c/zqualiter ab codem cétro e.Dico quad a/bs zqualis cft ipfi d/c.

- Eifdem nang; conftrutis:oftendemus veluti {upra,vtrang; a/b/& d/obifania difcin

di ab ipfis ¢/f& ¢/g/perpédicularibus: atque a/f/zqualem fore ipfi d g, & f/b/con-

fequenter ipfi g/c/xqualem.Cam igitur zqualis fit e/aipfi e/d,& cifpfi e/g: bina

ergo lateraa‘e/& c/?/trian uli aze/f,binis lateribus d/c/& c/g/trianguli d/e/g/funt

. alternatim zqualia:bafis quoque a/f,bafi d-g/zqualis.Angulus igitur a/e/f,angulo

- d/esg,per oftauam primi eft zqualis.Et proinde qui fub bre/f angulus, ei qui fub

cse/g-itidem oftendetur zqualis. Totus itag; ae-b/angulus,toti angulo dverc, per

fecundam communem {encentiam eft zqualis. Binaergo triangula ase/bs & drercy

habent duc latera a/e/& e/b, duobus d’e/ & e/c/ zqualia alterumalteri (ex centro

enim incircunferétiam eiufdem circuli a/b/c/d)& qui fub eifdem zqualibus rectis

lineis continentur anguli,inuicé zquales. Bafisigitur a/b,bafi d-c,per quarta ipfius

primi eft zqualis. In circulo itag; re€tz linez {unt 2quales,qua xqualiter diftat

a centro:& fizqualiter diftant 4 centro, zquales adinuicem funt. Quod recepera-

d

mus oftendendym.
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Theorema 14, Propofitio 15.
IN circulo,maximus quidem eft dimetiens:aliarum autem fem= 15

per propinquior centro,remotiore maior. ,
OROQONTIVS. @Sitincirculo a/bsc/d, cuius centrum ¢, dimetiens a/ d: & ipfi =
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centro vicinior b/c,remotior autemn f/g.Aio qudd a/d/quz per centrii,maxima eft: Confruitur f

b/crverd maior ipfa f/g. A centro enim e,in eafdem tetas b/e/& f/g;perpendicula-
res deducantur ¢/h/& e/k:per duodecimam primi. Maior: erit itaq; perpendicula-
ris e/k,ipfa ¢/l:per-quintam huius diffinitioné.Secetur itaque & maiori e/k,ipfi ¢/h/
minori xqualis,per tertiam primizfitd; e/l & per datam pun@tum |, dacz recte li.

gura.

nez f/g,parallela ducatur m/ n: per trigefimamprimam .

primi.cadet igitur e/lad perpendiculum fuper m/n:per
corollarium vigefimznonz ipfius primi.Et quonii e/h/
eft zqualis ipfi e/ I: diftant igitur E/C/& m/n/zqualiter
acétro e,per quartam huius tertij diffinitionem: fiintg;,
per decimamquartam ipfius tertij,inuicem zquales.Co-
nectantur demum,per primum poftulatd, c/%,c/g, e/m,
& e/mquz per circuli diffinitionem,zquales funt adinui-
cem.Cum igitur e/a/ipfi e/m, & e/dipfi e/m, per circuli
diffinitioné fit 2qualis: tota 4-d, binis m/e/& e/n, per fe-
cundam communem fententi zquabitur.Binz porrd m/e/& e/n/trianguli m/e/,
funt maiores reliqua m/n, per vigefimi primi.& a/d/igitur, maior eft cadem m/n:
&ipfa confequenter b/c/ maior, per conuerfam fextz atq; feptim communis fenw
tentiz interpretationem.R urfum quoniam 2qualis eft e/m/ipfi e/f,& e/nvipfi e/g:
bina igitur Jatera m/e/& e/n/ trianguli m/e/n, binis lateribus fre/& c;_g/ trianguli
f'/c/g‘,(?mt zqualia alterum alteri:& qui fub m/e/n/angulus,eo qui fub f/e/g/ maior
(reéte fiquidem e/f/& e/g,coincidunt inter e/m/& e/n,ipfum anguld m-e/n-diui-
dentes)bafis igitur m/n,per vigefimamquarti primi,bafi f/g/maior eft. Ipfi porrd
m/n/zqualis eft b/c.& brc/igitur eft cadem f/g/maior: 3uz enim funt zqualia,ciuf:
dem funt zque maiora.oftenfum cft autem,quod & a-d, ipfa b/c/ maior eft.Dime-

Dembftratue
theorema.

tiens itaq; a/dyeft omnium maxima:& b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiore ma-

ior.Quod oportuit oftendiffe.
: Ordpnpior 1ty . Dpoeas. is.
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Theorema 15, Propofitio 16.
Vzidiametri circuli extremitate ad angulos re¢os ducitur,
\cxtra ipfum circulum cadit: & in locum inter ipfam res
&am lineam & circunferentiam,altera reta linea né cadet. & fes
micirculi angulus, omni angulo acuto retilineo maior eft: reli=

quus autem,minor, .

O RON T1V S.Efo circulus a/b/c,&illius centrum d,dimetiens verda/c: &
ab a/dimetientis extremitate, ad angulos rectos excite-
turae,per vadecim primi-Dico primi,quod aze/reta
extra ipfum cadit circulum.Sufcipiatur enim in ipfae/a,
contingens aliquod punctum:fitg; illud ¢. & conne@atur

c esd, pet primi poftulatum Trianguld erit i%)itur esasd.
“omnnis portd trianguli tres interiores anguli,binis rectis
funt zquales:per trigefimamfecundam primi.re&tus eft

-+ autem quiad a, per conftructionem.Reliqui igitur qui

- ad e/ &d/ funt anguli, vni recto {unt zquales : & corum

Prima pars,
theorematis.




Pars fecunda

Tertia
de angulocde
tingentiz,

C5ftrulio fis
gure,
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propterea quilibet, ipfo qui ad a/reéto minor . In triangulo autem maior angulus,
ub maiorilatere fubtenditur,per decimamnonam primi:maior cft igitur dc, ipfa
a/d, quz cft ipfius daticirculi femidiameter. Egreditur ergod-e, circunferentiam
ipfius a/b/c/dirculizcaditq; punétum e/extra eundem circulum a/b/c. Haud diffimi
lis erit,czterorum punctori ipfius a/e/deméftratio. Cadit ergo tota ase,extra da-
tumcirculum a/b/c.qCAio rurfum,quod inter re€tamar ¢, & circunferentiam a/b,
. né caditaltera rectalinea.Si enim id fuerit poffibile:cfto
¢ a/f.&ad datam rectam lineama/d,ad datimq; in ca pun
¢tum d,dato angulo retilineo e/a/f, zqualis angulus re-

¢ilineus coftituatur a/d/gzper vigefimamtertiam primi.

a d ¢ Vterg; igitur azd/g,& gra-d,pars erit ipfius e/a/d: &re-
o propterea minor.In reQtas itagsaf/& d- g, reta in-

cidita/d, efficiens interiores & in eadem parte angulos

binis retis minores:ip{z igitur a/f/ & d/g,in infinitum

produ¢tz,tandem concurrent,per quintum poftulatum,

cdueniit ergo adpunéta F.Triangulﬁ'cﬁ itaq; asg/d:cuius tres interiores anguli bi
nis rectis,per candé trigefimifecudi primi,funt zquales.& quifub g-asd/ & a/d/g/
anguli,vni recto,hoc eft, ipfi e/a’d/cozquantur (datus eft enim a/d/g, zqualis ipfi
c-a/f )Reliquus igitur a/g/d,rectus eft:& maior propterea vtroq;,& g/a/d/&asd g,
Vnde rurfum a/dfemidiameter, maior eft ip(a d/g, per candem decimamnonam
primi.Cadit igitur pi¢tum g,intra circulum a-b/ciergo & a/f/reta (in qua punéta
g)circulum ipfum interfecat,vepote in f.Nom cadit itaq; 2/f/reta, inter retamare,
& circunferentii a/b.€(Dico tandem,g angulus b/asd/ipfius a/b/c/femicirculi,om-
ni acuto & reilineo angulo maior eft:reliquus autem(vtpote;bsa‘e) minor.Cum
cnim angulus e/a/dfit re€tus,& diuifus a fola circunferentia a-b,inter quam & re-
&am ase/noncadit altera re€ta linea(vei nunc'oftenfum eft) non poteft ipfe angu-
lusbsase/bipartiri:& proinde non minuetur neg; augebitur confequéter ipfeb/a‘d.
Igitur angulus b/a/d,{ub a/b/circunferéria,& a/d/re€ta comprehenfus, omni acuto
rectilinco maior eftangulo:base/ verd, qui fub cadem circunferentia, & a/e/ recta
continetur(quemangulum contingétiz nominare confucuimus)omni itidem acu-

to & rectilinco angulo minor eft. Quz omnia fuere demonftranda.
Corollarium,
€ Qu= igitur ab extremitate dimetientis dati circuli, ad rectos ducitur angulos,
ipfum circuldl tangic, idg;in vno tantummodd puncto:ad duo enim puncta adpli-
cata reQta linea,per fecundam huius tertij,cadit intra datum circulum.

» . PeiPhn b, Pedbears €. \

l k o fobobr@®- onpds, T fobehr@- xinhs pariifopsylw idup gpacppp ayeydp.
Problema 2,  Propofitio 17.

ADato punéto,dato circulo,contingenté recti lineam ducere.

ORONTIV S.qSitapiictum datii: i quo oporteat in datum circulum
b/c/d/contingentem re€tam lincam ducere.Inueniatur ipfins b/c/dcirculi centrd,
per primam huius tertij:fitq; illud e/& conneétatur ase/ reéta ,per primum poftu-
latum:quz cimab interiore pun@o e, ad exterius pun@tum a/deducatur,fecabit br
c/d/circiiferentiam.fecet igitur in punéto b.& centroe,interualloautem e/ a, circu-
lus defcribatura frg,per tertium poftulatum. Poftmodum i puncto b,datz rectz
linez a/ ¢, ad rectos angulos excitetur b/ f: per vndecimam primi.& connetatur
¢/f, per primum poftulatum: qux candem circunfercntiamb/c/d, fecet rurfumin

17
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plicto c.ConneQatur demiia/c,per idem ptithii poftula-
ti.Dicoga/c,contingit circulii/b/c/d.Cii ¢nim per circu- Dembttratio
li diffinitioné,zqualis fita/e/ipfi e/f,&b/e/ipfi e/c: erunt
bina latera a/e/& e/c/triguli ase/c,zqualia duobus e/
& e/bstrianguli f7e/b:& communé comprehendunt an-
gulum qui ad c. Bafis igitur a/c/bafi £/b, & triangulum
ase/c/triangulo f7e/b, & reliqui anguli reliquis angulis
(fub quibus zqualia fubtenduntur latcra) per quartam
_ primi cozquantur. zqualis eft igitur angulus a/c/e, an
‘gulo e/b/f. Angulus porro e/b/f/rectus eftiigitur & qui fub a/cre/rectus.Et quonis
cscAemediameter eft ipfius bsc/d/circuli, & ab illius dimetientis extremitate ¢, ea-
dema/c/ad reétos excitata eft angulos:ipfa ergo a/c/tangit circulum bre/d, per co-

rollariii decimefextz huius terttj. Igitur i dato pun€to a,dato brc/dcirculo,con»
tingentem re€tam lineam duximus. Quod facerc oportebat.

Osdpyper 1Sy Pedbeaie .
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Theorema 16, Propofitio 18. |
18 I circulum tetigerit aliquare@talinea, a centro auté in con-
Y raétum coniunéta fuerit ah'qua retalinea:coniunéta, perpen
dicularis eritin contingente.

O R O N T 1V S.€Sitdatus circulus a/b/c,quem tangat realinea dse,in pun-
&to quidem c:fitq; centrum ipfius circuli £,& conne&atur f/c/ reta, per primi po-
ftulatum.Dico quod f/c, perpendicularis eft ipfi d/e.Si enim'f/c,non fuerit %crpcn- Hee aliter oo

dicularis ipfi d/e:eriit d/c/f/&f/c/e/anguli, per decimz diffinitionis primi libricon Rendi poccls
a uerfionem,inzquales,alter quidem reo maior,alter ve fridi modus

rd minor.Efto maior(fi fuerit poflibile)& obtufus f/c/e; predat.
erititaq;d/c/fracutus.Et quoniam re€ta dse,tangitcircu.
lum a/brc,per hypotefinzipfum igitur né {ecat circulum.
Cadit itag; circiiferétia b/cinter d/c/& c/f/lineas reétas:
& proinde acutus & retilineus angulus d/c/f,maior erit
angulo femicirculi b/c/f,ex circunterentia b/c/& re@a s
_ f/comprehenfo Dabitur itaque reétilincus & acutus an-
4 < ¢ gulus,maior angulo femicirculi: contra decimamfextam
huius tertij propofitioné.Angulus ergo d/c/f,non eft recto minor:fimiliter often-
detur,quod nec re€to maior.eft fi‘gitur rectus: & qui fub f/c/e/ continetur angulus,
itidem re@us& proinde re&a f/c, in ipfam d/e/ perpendicularis eft,per decimam
primi diffinitioné. Si circulumitag; tetigerit aliqua recta linea:&c. vt in theore-
mate.Quod demonftrandum fuera.
’ Oubgnpa 18 Pelbtare 4. ‘
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L Theorema 17, Propofitio 19.
v CI circulum tetigeritaliqua recta linea, contaftuauté ipfi tans
S genti ad angulosrectos rectalinea quadam excitetur:in excis

tata erit centrum circuli.

g
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O RONT 1V S.@Bfocirculus a/b/cquem rurfum tangat recta dve, in puncto

c.& adato piictoc.datz reétz linez d/c, ad re€tos excitetur angulos c/a:per vnde-

Dembftratio. cimam primi. Dico @ in ¢/a,¢ft centrum ipfius dati circuli a/b/c. Si enimnon fue-
ASImpolB ritin rea c/aterit alicubi.Efto(fi poffibile fic)in punéto £ & connetatur fic/recta,
per primum poftulacum.Et quoniam re@z quedam linca de, tangit per hypothe-

fin circulum a/b/c,a centroauté f,in conta@&um c,coniunéta erit f/c/reta linea:con

iun€ta igitur f/ c, perpendicularis erit in contingente d-¢, per antecedentem deci-
mamoctavam huius tertij propofitionem . Rectus erit igitur vterque angulorum

, drc/ f,& frc/e. Atqui per conftructionem,angulus d/cvar

2 . re@us eft:funtg; recti omnes inuicem zqualés,per quar

angulo.d/c/£.Eft autem d/c/f;pars ipfius anguli d/c/a:re-
¢&ta fiquidem f/c,cadit intra circulum,ac inter d/c/& cras
retas,diuiditq; propterea ipfum augulum d/ca. Totus
igitur angulus d/c/a,fuz parti d/c/f,zquabitur:quod per
nonam communem fentétiam eft impoffibile.Centrum
itaque circuli a/b/c,non eft in punéto fhaud diflimiliter
oftendemus, g nec alibi: prater §in ac. Sicirculidergo

tetigerit aliqua reta linea:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafle.

: i on o ny Pedbecig '

o ENtu':d\cp b 7os T xobrpe yurin,fimAadiop ¥ Tis 2 1 whprecn,STep This &ue

d c e

Thi wtUPignap Paarpiyeayp od ywvics. »

. | Theorema 18, Propofitio 20,
N circulo angulus qui ad centrd, duplus eft eius qui ad circun-
Iferen tiam: quando anguli eandem circiferentiam habuerint.

- .ORONTIVS. €Sitah/ed circulus : ad cuius centrum e, fitangulus cre /d,
~;ad circunfercnti?m autcmlv,a/da&dwrliufq;{l;aﬁs cadé circunferentia c/d. Aioquod

angulus c/e/d,ipfius anguli c/asd/duplus eft.Conne@atur enim ase,per prima
%‘:.9 ades f_tugl:tum:& pcrpﬁ:cundum poftulatum,direéte producatur in f. Cﬁmli)giugr pcrcli’:
cunferétiam  culi diffinitionem,a/e/fit zqualis e/c:zquus eftangulus e-a/c,ipfi angulo e/c/a,per
';‘:zd" €% quintd primi. Anguli itag; ¢/2/c/& e/c/a fimul fumpti,alterutrius cord dupli funt:
’ vepote ipfius ¢/a/c.Exterior porrd angulus c/e/f, binis interioribus & ex oppofito
- esa/c/8 e/c/a, per trigefimam{ecundam primi eft 2qua.
lis.quz autem funt zqualia, ciufdem duplicia fune:per
conuerfam fextz commanis fententiz.dupluseft igicar
c/e/frangulus,ipfius e/asc. Etproinde angulus fre/d/ip-
fius e/a/d/anguli duplus eft. Totus itagangulus c-e/d,
totius angulics a7 d/ confequenter eft duplus . Sienim
zqué multiplicibus,additur zque multiplicia: 2qué iti.
dem multiplicia refultabunc. € Quod fiangulus quiad
. circunferentiam,fuerit extra centrum ipfius circuli,ve-
6 capit cens luti ¢/b/d:idem nihilominus fubfequetur.connexa enim
trum circuli. re@a bre, per primum poftulatd, & direéte rprodu&a in
g’perfecundum:concludemus veluti fupra, ex eadem quinta & trigefimafecunda
primiangulum c/e/g,duplum fore ipfius anguli ¢/b/e. quorum d/c/gfpars ipfius
anguli c/e/g,duplus rurfum eft partis ipfius c/b/e,vtpote anguli ¢/b/d:reliquus xéx
tur angulus c/e/d qui ad centrum, duprus itidem cft reliqui c/b/d/quiad circunfe-
rentiam dai conftituitur circuli. Incirculo itag; angulus qui ad centrum,duplus

nfdo idels
angul®quia
drggfc?entii

tum poftulatum. Aequus erit igitur angulus d/c/a, ipfi

20
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cft cius quiad circuhfetentiam: quando ipﬁ anguli communem bafin candem cit.
cunferentiam habuerint.Quod fucrat oftendendum.

Cebowpe 10y Feddear  xa.
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Theorema 19, . Propofitio 21,

21 I N circulo qui in eodem fegmento funt anguli : fibi inuicem
funtzquales.
O RO N T1VS.( Sint primum in fegmento {emicirculo maiotic/ a/ d/ dati Det_éfmento
a/bse/drcirculizanguli vad/& d/b/es.Dico eofdé angulos c/a/d/& d/bre,fore adin, Emic d‘“‘b
picem a~quales.Inucniatur enim centrum ipfius a/b/c/d/circuli,per primam huius: et
tertijyfit™q; illud e:& conneétantur e/c/& e/d,per primum poftulatum. Ciim igitur
an?llus cesdsad centrum exiftatcirculi,casd/verd an.
gulus ad circunferentiam,habedntg; bafin communem
candem circunferentiam c/d:ahgulus propterea c/e d,
duplus eft,per antecedétem vigefimam propofitionem
anguli va/d. Angulus itaque za/ d, dimidius eft ipfius
angulice/d.Et proinde prafatus angulus c/e/d,duplus
cft ipfius anguli d/b/c:atq; idemangulus d/b/c,eiufdem
c\_ 4 cesdranguli dimidius. Qu# autem eiufdem funt dimi-
. —~ dium,ea funt adinuicem #qualia:per feptimam commu
‘. nem fententid. Acquus eft igitur angulds c/a/d,angulo
d/bsc. Sint rurfum in fegmento b/a/d/femicirculo minori,ipfius a/b/c/d/circuli, Defegmento
brasds & d7 e /bsanguli. Hos dico fore fimiliter zquales. Conneétatur enim reta fmicirculo
a/c,per primum poﬁlatum:ﬁt’q; ipfaruma/d/&bre/fectio fEritigitur ascve, feg- ™"
mentum maius: & qui in codem fegmento maiori funt anguli a/b/e/ & e/d/a, per
rimam partem iam demonftratam , adinvicem xqua-
fcs.Et quoniam triangulia/b/f,interiores & qui ex oppo
fico funtangulia/b/f/& f/a/b,extrinfeco b/f/d/cozquan
tur angulo: necnon & duoangulic/df/ & £/ ¢/ d/ ipfius
e/f/d/trianguli,eidé extrinfecob/f/d/Auntitidé zquales,
per trigefimafeciidam primi.duo igitur anguli a/b/f/&
f/a/b,ducbus angulis e/d/f/& f'/c/d%}unt per prima com
munem {ententid zquales.A quibus fi demantur zqua-
les anguli abfr& c/axf:rcliquus bra/f,teliquo d/e/fhoe
~ eft,bsa/d/ipfi dre/b, per tertiam communem fentétiam
erit zqualis.Idem quoque deméftrare l_icebit infemicirculo. Incirculo igitur,qui
in codem fegmento funt anguli,fibi inuicem funt 2quales. Quod receperamus o-
ftendendum. : :
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Theorema 20,  Propofitio 22.

42 IN circulis quadrilaterorum exiftentium anguli, qui ex oppo-
fito:ducbus retis funt zquales. , ‘
ORONTIVS. @Sitin a/bsc/dr circulo, quadrilateram a/b/c/d. dico angulos
qui ada/& c, fimiliter qui ad b/& d/ex oppofito coftituiitur,duobus retis coxqua-
1i. Conneantur enim a/c/8& bsd/re&z,per primium poftulatum. Triangulum cft
igitur a/b/c. Ec quoniam angulo b/a/c,zquuseft anguru‘: /d/b,per antecedentem

" gif
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vigefimamprimam huius tertijfunt enim in eodem fegméto bra/d/c.Angulo rur.
. fuma/c/b,zqualis eft angulus b/d/a,per eandem vige xmignmam huius tertij:in

codé nang; fegméto confiftuntasd/c/b. Totus igitur qui fubard/c/cotineturan
lus,binis angulis b’a/c/&a/c/b(nempe fuis partib? intcgralibus)cozquatur.Adgi;
ciatur vtri(g; zqualibus,comunis angulus a/bsc. duoigitur anguli a/b/c/& cd/a,
tribusangulis bsa/c,a/c/b,& c/bsa, ipfius a/bsc/ triangu-
li, funt per fecandam communem {ententiam zquales.
Eifdem porro tribus angulis einfdé a/b/c/trianguli,duo
recti {unt zquales anguli:omnis fiquidem tridguli, tres
~ interiores angulibinis funt reétis #quales, per trigefi-
mamfecundi primi.Qui igitur ex oppofito funt an(guli
a/’bsc, & c/da, per primam communem fentétiam,{ont
zquales duobus retis.Nec diflimiliter oftédemus,quod
, angulibsa/d/& d/c/b,duobus itidem retis cozquantur.
Igitur incirculis quadrilaterorum exifténtid anguli,qui
ex oppofito:duobus retis (%mt zquales.Quod demonttrare oportebat.

Oedphua Ra Peddtore Ky.
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Theorema 21, Propofitio 2.

Vper eadem rectalinea, duz fectiones circulorum fimiles, &

inzquales non conftituentur ad eafdem partes. |
O R ONTIVS. Supercadem nanque re&ta lineaac,binz. & inzquales cir-
culorum fetiones, a/b/c/quidem maior,minor autem a/d/c, ad eafdem partes b,
d/conftituantur.Dico @ ipfz fetiones né funt fimiles,& {imul inzquales.Si enim

id fuerit poflibile: extendatur recta quazdam lineaasd/

b,quz fecet vtrang; fectionem, maiorem quidemin b,&

ipfam minoré in d:& conne&tantur-b/c,& c/d/reftz,per
: primum poftulatd. T'riangulum erit igitur b/c/d: cuius
" al/ ¢ vnum latus b/d,producitur in a.exterior igitur angulus

a/d/c,interiore & ex oppofito c'b/d/maior ¢ft, per deci-
mamfextam primi. Quod fifegmentum a-d-c/,fueritipfi a/b/C/ﬁxp_xlc:xquus erit
angulus ad-c,eidem angulo C/E/d , per vitimam huius tertij diffinitionem.{imiles
nang; {ectiones circuli funt,que angulos zquos {ufcipidit. Effet igitut angulusa/d/
c,;maioranguloc/b/d,atq eidem zqualis:quod eft impoffibile. Super cadem itag;
recta linea,duz fectiones circulorum fimiles,& inzquales non conftituéeur ad eaf-
dem partes:Quod oftendere fuerat operzpretium- - :

. Otcpnpn kP, resdas kdt.
A a1 TowyiuBdGp Sptota 7 pipaeer kokhwpyiGe &R iNots Gofp *
' Theorema 22,  Propofitio 24. .

SVperaequalibus’ rectislineis fimiles circulorum fectiones cons
ftiruce,(ibi inuicem funtzquales. 3

23

O R ONTIVS. CConftituantur enim (oper zqualibus reis lineis /b,&c,d, -

fimiles circulorum (e&iones a/e/b,& c/£/d.Dico g {etio aserb,fetioni ¢/ f/dreft
zqualis.Comparatis nanque adinuicem ipfis a/e/b/& c/f/dAetionibus, & puncto
cAupra punétum 2 collocato, extenfag; rectalinea ¢/d/in dire€tum ipfius a/b:con-
gruet punctum d, ipfi puncto b. quz enim funt zqualia, fibimetipfis conueniunt,
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per-o&tauz cdmunis fententiz conuerfionem. Conteniente autem reta c/d/ ipfi
a’b, conueniet & c/f/d/ circunferentia ipfia/ e/ b: & illi confequenter erit zqualis.
Tunc enim (uper cadem recta & communilinea a-b/vel d,duz circulorum fe@io
nes conftituentur fimiles:igitur & zquales, per vigefimam tertiam huius.Aequa-
lis et igitur a/e/b/ipfi /f7d. @ Quod fi non fueris contentus hac demonfiratione,

: . & dixeris for{an circunferentiamc/ £/d, ipfiase by

e minimé conuenire:tunc vel altera alteram fecabit,
\ vel yna cadet intra reliquam.Secent f¢ primim(fi
i \‘5 [ poflibile fit)in puntto g.Et quoniam fefecant jam,

' d in communibus piictis a,b/vel c,d:fecabunt fefe in-

uicécirculi, quord funt fe&iones, in pluribus duo-

o ¢ & bu;d)ﬁ&is.quod pet decimam huius tertij, eft ime
A\ poflibile.Quod fi vna cecidetit intra reliquam,ve.
&L o pote c/f/d/intraase/bidé quod in proxima feque.

tur inconueniés,velut ex ipfa potes clicere figura.
Exterior enim angulus qui ad f, trianguli ¢/f/b/aut e/£/d, maior erit intrinfeco &
ex oppofitoqui ad ¢,per decimifexta primiac eidem zqualis,per fimilii fe@ion#
diffinicioné,quod noneft poflibile.Congruit itaque circunferentia c/f/d,ipfi ase/b:
uemadmodim & reta c/d/ipfi a/b. quz autem fibimetipfis conueniunt, zqualia
unt adinuicem:per o€tauam cdmunem fententiam.Acqualis eft igitur fe¢tioase/

Alia efufdem
theorematis
oftenfio.

b,ipfic/f/d.Igitur fuper zqualibus rectis lineis,fimiles arculorum fe@iones cofti-

tucx,(ibi inuicem funt zquales. Quod receperamus oftendendum.

Poéfhapa ¥, Fgddears Kt
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Problema 3, Propofitio 25. .

2§ Clrculi fe@ionedata:defcribere circulum,cuiuseft fectio. -

ORONTIVS. @Eftodata circulifectioas b/ ¢, cuius centrum oporteat
inuenire:hoc eftycirculum cuius cft {ectio defcribere.Secetur itaque a/creéta bifa-
riam in puntod, per decimam primi. & per vndecimam ciufjcm primi, a pun-
€to dvipfius a/c/re€tz linez,perpendicularis excitetur d-b:& cénetatur a/bs reta,

. per primum poftulatum. Triangulum eritigitur a/b/d:

P cuius angulus b-a/d, ipfi angulo d-b/a/eric zqualis, aut
/ €0 minor, vel eodé angulo maior. Si zqualis (vt in hac
’ prima figura)zqualis erita/d, ipfi d'/b, per fextd primi.
a o) c

Eidem porrd a/d,zqualis eft dc,per conftru&tionem: &
d/brigitur ipfi d/c,per primam communem fententiam
crit zqualis. T'res itaque a/d,d/b,& d-c,crunt inuicem zquales.Cadét ergo a pun-
&o d,in circiiferentid a/b/c,plures quam duz rectz linez 2quales:erit igitur pun-
&um d,centrum circuli,cuius a/b/creft fectio,per nonam huius tertij. QCA¢ f1an-
gulus bra/d,minor fueritangulo d/bsa(vt in fecunda figurz difpofitione) coftitua-
tur ad datum punctum a-datz reétz linez a/b, dato an-
gulo retilineo d/b/a,zqualis angulus reéilineus brase:
gcr vigefimamtertiam primi. Et quoniam trianguli a/

¢ bsd,angulus quiad d/retus eftigitur & qui ad b/minor
eft re€to, per trigefimamfecundam primi. Angulo auté

¢ d/bsa,datus eft zqualis b/a/e:&brae/igitur angulus re-

&o minor’eftincidit itags reta lineaasb,inase/& brd/rectas,efficiens interiores &

gdij.

b

a d

Prima huius
oftéfionis dif
ferentia.

Secundadiffe
rentia.
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in cadem parte angulos, duobus retis minores : conuenient igitur a/e/&b/d/in -

. re@um produétz, per quintum poftulatum. conueniit
. e ergoad puntume : & connectatur ¢/ ¢ reéta, per pri-
/l\ mum poftulatum. Ciim igitur angulus e/a/b, zquus fit

. al C 1 ¢ angulo a/bse:zqualis eft ave, ipfi e/b, per fextam primi.
\l/./ Rurfum quoniam a/d, ipfi d/c/ eft zqualis, & d-e/ vtri-

: L que communis : bina igitur lateraa/ d/ & d/ e/ trianguli
asdre,binis lateribus e/d/& d/c/trianguli e/d/c,funt zqualia alterd alteri: & zqua-
les comprehenduntangulos,nempe retos quicirca d.Bafis igitur e/c,bafi asc,per
quartam primi cft aqualis.Eidem porro ae,xqualis oftenfa eft e/betres igiturave,
¢/b,& e/c,{untadinuicem zquales. Quare rurfum , ex nona huius tertij,punctum
¢/centrum eritcirculi,cuius a/b/cseft fe&io.  Quod fi idem angulus bra-d,maior

;‘:,T diffes extiterit ipfo d/b/a:idem refpondenter concludetur.Da.

tertiam primi,zquali:cécludemus( veluti fupra)ex fex-
ta primi, ¢/b/fore zqualem ipfi ase:ac eidemase,ipfam
e/c, per quartam ipfius primi,confequenter zquari. Ee
A\ S T proinde punétum e,centrum erit circuli/cuius a‘b/e/ eft:
i\ 1 e fetio:per nonam huius tertij. Corollarium.
- R @ Hinc fitmanifeftd,in femicirculo angulum b/a«d,fore
zqualé ipfi d/bsa:in fe&ione auté fcmicirculo minore,minoté:& in maiore maioré.

3}::?;"“(:;’ QEST ET ALYV Smodusvniuerfalis inueniendi praefatd centri,cuicungs,

problematis ; . . . )
-oftenfio.  tia fiue fectione a/b/c, tria vtcunque contingentia puncta: {intq; a,b,c. Conneétan-

tur deinde a/b, & bsc/reétz,per primum poftulatum.vtrag; poftmodim bifariam
diuidatur,per decimd primiza /bsquidem in puncto d,&b/c/ in pun&toe. A punctis
autem d/& ¢,in caldem a/b/&bc,perpendiculares excitentur d-f/& e/f, pet vnde-
S p 77 cimam eiufdem primi. Cim igitur vterque angulorum
.  brdAf&bre/fAit reftusire@a quz ex puncto din pactit
" e/producetur, vtriig; dividet angulum.quz cim incidat
- in d/f/& e/frre@tas,efficiet propterea interiores & in ca-
~ dem parte angulos d/e/f/ & e/d/f/ duobus rectis mino-
~ tes. Cocurrent igitur d/f/& ¢/f/producte, per quintum
o " poftulatum,& {efe tandem interfecabunt in eodem pun-
T &o £Et quoniam recta quzdam linea d/f,quandam rectam lincam a/b,bifariam &
ad recos difpefcitangulos:in ipfa igitur df/eft centrd circuli.-& proinde in e/f/re-

- @aserit eiufdem circuli centrum:per corollarium prima huius tertij. Eft igitur c&-

tré circuli,cuius fe@io efta/b/c,in punétof,vtrig; & d/f/& e/fcdmuni. Data igitur
circuli fe@ione a/b/c,defcribitur circulus cuius eft (ectio.Quod oportuit oﬁedxﬂ'c“
T Otbewpoae  K)s Pedbeoie  Ks.

(ectioni datz indifferenter adcommodus. A flumantur itac‘luc in data circunferen- .

to enim rurfum angulo bra‘e,ipfid-bra, per vigefimam

I E N Toic Tovie kvrhotg o, 1Bt poviontst fowp whigredSp Sebinaor fohre ats moiguohfoigy
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“Theorema 23, Propofitio 26. -
N zqualibus circulis zquales anguli,in zqualibus circunferen=
Iriis fubtenduntur: etfi ad centra, etfi ad circunferentias dedu=
&i fuerint, | '

26

ORONTI V S.Sint binicirculia/b/c/d/ & e/f/g/tv invicem zqualestin qui-
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bus 2zquales deducantur anguli,ad corum quidem centra k,l;anguli b/k/d,& f/h
ad circunferentias autem,bsa/d/& f/e/h.Dico quod b/c/d circunferétia,zqualis cft
frg/hcircunferentiz.Connetantur enim in primis b/d/& f/h/reéte, per primum
ftulacii.Et quoniam per hypothefin circuli a/b/c/d/& e/f/g/hAunt inuicé 2qua-
s:quz igitur ex corumcentris prodedit rectz lincz,{unt zquales adinuicem, per.
: . ' : - prim3 huius tertij diffinitio-
.8 - ¢ . nemDu=zigiturb/ ks &k7ds
: trianguli b/k/d, duabusf/l-&
I'h/tnagulif/1/h/ futzquales.
: 'altcra/a?tucri: & zquos inuicé,
quiad k/& 1.céprehédunt an
gulos.Bafis itags bsd,bafi f/h,
er quartd primi eft zqualis.
ur{om quonii angulus qui
, " ) ad a,zquus eft angulo qui ad
" e,fimilis eft fetio bra/d,fectioni fre/h,pet decimam huius tertij diffinitioné : & {u-
per zqualibus reétis cofiftunt b/d-& f/h. Aequalis eft igitur fe&io bra/d,ipfifre/h:
{uper zqualibus enim re&is lineis fimiles. circulorum fe@iones conftitutz, fibi in-
uicem.{unt zquales,per vigefimamquartam huius tertij. Atqui totus a/b/c/d/ cir-
culus,totie/f/g/hcirculo eft 2qualis.fi ab 2qualibus autem circulis, zquales aufe
rantur circunferentiz:quz relinquentur zquales erunt,per tertiam comunem fen
tentiam. Acqualis eft igicur ci:cunfcrcntia“vc/d,ipﬁ f/g/h.In zqualibus ergo cir- ~
culis:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum fuerat.
- Otdpnpe udy Peddeais k.
N 70i¢ {ovig kikNoisyack ud} iswp mbpqredp Peluijor puovices,Toou MiNhous &alp,iochrs
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- Theorema 24,  Propofitio 2.
277 IN 2qualibus circulis,anguli qui {uper zquales circunferentias
L deducuntur, fibi inuicem funt 2quales : etfi ad centra, etfi ad

circunferentias fuerint deducti. .
O RONT IV S.q[Hzxc cft cduerfa pracedentis.Sint crgo in circulis #qualibus CSuerfapre
a/b/c/& dre/ffuper 2qualibus circunferétijs bre/& c/fanguli brgre/8 e/h/fad cor “mtibe:
rum centrag, h: ad circunferentias autem L/a/C/& ¢/d/f. Aio quod angulus quiad
g.&quus eft angulo qui ad h:necnon qui ad a,zqualis ei quiad d. In primis enim, fi
angulus b/g/c/angulo e/h/fmé fuerit zqualisaalter corum erit maior. Efto maior
(fi poflibile fit)b/g/c:8¢ad datam rectam lineam g/c, ad datimg; in ea punctum g,
dato angulo rectilineo e/h/f,zqualis angulus reétilineus conftituatur k/g/c,per vic
o , gefimamtertiam primi. Ma-
2 d 1or erititaque angulus bgrc,
ipfo k/g/crangulo:incidétque
propterearectag/k,inter brg/
& g/c/rettas, & proinde feca-.
~bit circiferentid kc/ipfa bres
minoré.At quonii in circulis
£  =qualibus zquales anguli; in
" zqualibus circunferéajs fub-
- o téduntur,per antecedenté vi-
gefimamfexti prapofitionem:zqualis erit circunferentia k/c,ipfi ¢/f Eidem porré
' : giiijs

» \J
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circunferentiz e/f, zqualis eft per hypothefin circunferentia brc.& b/ e/ igitur cire
cunferentia,ipfi k/c,per primam communem fententiam erit zqualis:maiorvide-
licet minori,totimve fuz parti.quod per nonam c6muné fententid eft impoflibile:
Non eftigitur angulus b/g/c,maior ipfo e/h/£: fimiliter oftendemus,quod neq; mi-
nor.Eft igitur zqualis-Et quoniam per viggfimam huius tertij,angulus b/asc,dimi
dius eft cius qui ad centrum g:necnon & e/d/frangulus,illius qui ad centrum hrdie
midius.quz auté ciufdem vel zqualium funt dimudid,¥qualia funt adinuicern: per
feptimam communem fententid.Ecangulus igitar b/asc,angulo e/d/f/eft 2qualis.
" Inzqualibus ergo drculis,ahguli quifuper zquales circunferentias:& quz fequun-
tur reliqua.Qpod erat oftendendum, : :
- - Cubgnpe: ) d Pedbears [7'8 :
N Toi¢ 0018 xokMoig ok 1Ges Eubcioge,ioag whupipdas’ depougBay T pfh peiZowey 78 pdl-
oy d“si)\&ﬂom,qili?\éﬁon.,, g e H PZ e :
.« ,* ‘Theorema 23, Propofitio 28, ) '
N zqualxbus circulis 2quales rectelinez , zquales cifcunferen- ,g

rias auferunt:maiorem maipri,minorém autemgninori.
‘ORON TIVS.Sintbinicirculia/bre/d & e/f/g/h/inuicem zquales,quorum
centra k,L:in ipfis vcrc‘:‘zqualibusdrcu]is,zqualcs fint re€tz linez b-d, & f/h,aufe-
.. rentes circunterentes b/a/d/quidem & f/e/h maiores,minores autem b/c/d & frgs
Tl Ao quod circunferentia bra/d,cirdinferentiz fre/hreft zqualis:necnon & brc/d,
> “ipfi £g/h.Connetantur enim b/k/& k/d,atqic £1/& L/ recte, per primi poftu-
S : ' latum.Ci igitur ex hypothe- ;
ficirculi a/lgxc/ dr&e/trg/hy
fint zquales:& zquales quog;
adinuicé erunt quz ex corum
cécrissdeducétur linez-reite,
pet primam huius tertij diffi-
nitionem. Duz itag; B/k/& ks
dtrianguli b/k/d,binis £1/ & -
sl ’ \ I'h/trianguli f/1/h, funt zqua-
S . > Ies altera alteri: bafis quog; br
c,bafi f/h,pee 'frypothcﬁn zqualis. 'Angulus igitur b/k/d,apgulo f/l/h,per oftauam .
primicft zqualis.In #aalibus porro circulis zquales anguli, ad centra deducti, '
in zqualibus circunferentijs fubtendurttur:per allegatam vigefimamfextam huius 4
tertij.Ec brodagitug citcunferentia,ipfi f/g/h-circunferétiz eft zqualis."Atquito-
tus a‘brc/dscitculus,toti efrg/hy circul?fq; hypothefin zquatur: & fi ab Zquali-
bus circulis zquales aufegagtur circunferentiz, quz relinquentur #quales erunt, -
scr tertiam cdtnigunem ntenciam. Reliqua igitur circunferentia bsasd, reliquz = - .
“freh/eft equalis. Igiturin girculis zqual(iLus zquales reCtz lipez, zquales circie '
. ferentias aflertirt:maiorem miadari,minor¢ autewy minoti. Quod deméftrare fue-
ntopg?rzgrctium\ - . 4
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igitur rurfum zquales circuli a/b/c/d & e/frg/h,quorum cétra k,: fintq; incifdern
arculis, b/c/d/& frg/h/circiiferentiz inuicem zquales. Dico qudd connexz b/d/&
f/h/reétz linez,zquales funt adinuicem. Producitur enim ex centro k,re@zlinez
b/k/& k/d:necnon cx centrol,reét linez f/1/& Uh,per primum poftulacd. Et quo-
niam ex bypothcﬁ circunferentia b/c/d/xqualis eft circunferentiz frg/h: zqualis
cft propterea angulus bwk/d/angulo f/1/h, per vigefimamfeptimam huius tertij.
Rusfum quoniam daticirculi perhypothefin funt inuicem zquales: & quz ex co-
rum centris igitur k/ & |, per primam huius diffinitionem funt 2quales . Aequa
Ies itaque inuicem funtb/k,k/ d, £/1, & Vh. Triangula ergo b/k/ d/ & £/1/h , habent
, ' duo latera duobus lateribus
zqualia alterum alteri: & con
tentos {ub &quis lateribus an
los inuicem zquales. Bafis
igitur b/d,bafi £/ h, per quar-
tam primi eft zqualis . In 2-
qualibus ergo circulis, fub z-
qualibus circunferétijs,zqua-
5 les re®z linex {ubtenduntur. -
" Quodoportuit demonftrafle.

, <
o Pedfhape a, Pedbearc A
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Problema 4, Propofitio 3o.

30 Atamcircunferentiam bifariam difcindere. ‘
JORONTIV S.QEfo data circiiferentia a/b/c:quam oporteat bifariam
difcindere.Conne@atur ergo re@a linea a/c,per primil poftulatum : quz bifariam
fecetur in puncto d,per decimam primi.Et per vndecimam ciufdem primi,  dato
punéto d,datz re&z linez a/c, ad angulos rectos excitetur d/b:conn¢étantury; as
b/& bsclincz re@z,per primum poftulatum, Cimigi.
tura/d/ipfi d-cAit equalis,& d-bsverig; communis:bina
itaq; latera a/d/& d/b/trianguli a/d/b, duobus lateribus
b/d & d/c/trianguli b/dc/funt zqualia aleerum-alteri:&
¢ Zquos inuicem comprehenduntangulos,nempe rectos.
.4 Bafis igitur/a/b,bafi b/c,per quartam primieft zqualis.
- Acquales porro linez in codé circulo,zquales circunfe-
rentias auférunt,maiorem maiori, minorem autem minori,per vigefimamoctaug -
huius tertij.Acqualis cft ergo a/b/ circunferentia, ipfib/c. Dataitaqs circunferen-
tia.a/b/c, bifariam difcinditur in punéto b.Quod facere opertebat.
- - Oxbgpe  KE . Peibcie  As. o
N #0xAGyi i oF T8 fipsikuuip puwiay Spbh Bilp:h 3 oF Tf pegom o pipam inaiaple
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| 7™ Theorema 27, Propoﬁu’o 31, T
31 IN-circulo, angulus qui in femdcirculo eft, retus eft:quiautem
& in maiori fegmento, minorreo:qui verd in minori fegmens
to,maior eft reCto.Et infuper angulus maioris {egméti, re¢to quis
dem maior eft:minoris autem fegmenti angulus, minor eft relto.

O
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O RO N'T1V S.Sit datus circulus a/b/c/d : cuius centrum e, dimeticns verd

a/d:defcriptus autemin {emicirculo angulus,fit a/b/d. & fufcipiatur in eodem cir-

culo contingens aliquod punétum,fitg; illud ¢:& per primum poftulatum, conne-

Primatheore Qantur reétz lincz b/c,bre,& c/d. Dico primam, quod angulus a/b/d/ reétus eft.

matspat  Excendatur enim,per fecundum poftulatum,a/b/re@a in gil:c&um,vcrfus f.Cum

F igitur zqualis fitase, ipfi e/b, per circuli diffinitionem:

xquus erit angulus e/a/b,ipfi angulo a/bre,per quintam

Erimi.Et proinde zqualis eft angulus ¢/b/d,ipfi angulo

vdrezzqualis fiquidé efte/b/retaipfi c/d,per candécir
culi diffinitioné. Totus itaq; angulus a/b/d,iinis angulis

brasd/&asd/b/eft zqualis.Eifdem porrd angulis brasds

3 4 & asd/b,zquus cftexterior angulus d/b/f, per trige{imd
fecundi primi.Duoitaque angulia/b/d/& d/b/fcifdem
angulis b/a/d/& a/d/bAunt zquales:igitur &zquales ad-

* inuicem,per primam communem fententiam. Reéta i-
gitur bsd-incidés fuper af, efficit vtrobique angulos ad-

inuicem 2quales:etgo re&tos,per decimam ipfius primi diffinitionem. Reétus eft
Pars fecfida. jgitur angulus a/b/cin dato confiftens femicirculo. €[ Dico infuper qudd angulus
quiad a/ cxiftens in maiori fegmento b/ a/ d, re€o minor eft. Trianguli fiquidem
a/b/d/tres anguli,binis retis per trigefimamfecundam primifunt zquales.Rectus
cft autem quiad-b(veluti nuncoftendimus reliquiigitur qui ad 2,& qui ad d,vni
Pars tertia. recto {unt zquales: & proinde vterque re¢to minor. €[ Aio confequenter quod &
angulus qui ad c/in fegmento b/c/dfemicirculo minori,maior eft re€to.Namarbs
cxfxquadrilatcrﬁ eft,& in dato confiftens circulo.Incirculis porrd quadrilaterorum
exiftentium,anguli qui ex oppofito duobus retis {unt zquales, per vigefimamfe-
cundam huius tertij. Qui igitur ad a/& c/exiftunt anguli, binis retis funt zquales.

- Angulus porro quiad a, recto minor oftenfus cﬁ:‘i’gitur & quiad c,hoceftfub b/
p ‘:h‘:'o‘r::i’ odsctinetur angulus,re€to maior eft. € Dico tandem,quod angulus maloris {eg-
tis pars.  menti brasd,vtpote a/bsc/d,fub a/b/reta, & circunferentia b/c/d,coprehenfus,ma-

Jior eft recto.Minoris autéfegmenti angulus,veluti ¢/b-d,fub eadem b/c/dcircun-

ferentia & re€ta b/d/com rcﬁcnf‘us,rc&o minor eft. Anguli enim retilincia‘b/d/

& d/b/f/rc&ifunt:cadit'q;i/d/rc&a intra datum circulum,per fecundam huius cer-

tijEadem itaqsreta b/d,dividic ipfum angulum fub a/b/recta,& brsc/d circferen-

tia comprehenfum: & proinde re€tus angulus a/b/d, eiufdem anguli fub a/b/recta

_ &circunferentiab/c/d/comprehenti fit pars.Omne porrd totum,eft fua parte ma-

_ ius, per nonam cdmunem fententiam. Datus igitur {egmenti maioris angulus,.fub

i‘;’m‘;’;‘" a’b/re€ta,& bse/d- circunferentia contentus,teéto maior cft. l];Rur{'um,' quoniam

" re€tabrd,caditintra datum circulum,& b frextra:dividit itag; circunferentiabsc/d,

ipfum angulum re@um d/b/f-Ec proinde datus angulus fubb-d/refta/& eadem

circunferentia b/c/d/comprehéfus,pars eft ipfius anguli reti d/b/f. Omnis autem

pars minor cft toto,per ipfius nonz communis fententiz conuerfionem.Angulus

igitur fegmenti minoris , {ub d’b/rea &b/c/d circunferentia comprehenfus,mi-

nor cft re&to. Incirculoitaq; angulus qui in femicirculo eft: & quz{equuntur reli-
qua.Quod oportebat oftendere. :

’ Corollarium primum.

QExhac,& d_ccirha(?:xta huius tertij propofitione fit manifeftum, qudd tametfi in
mixtis angulis, fub reta linca & circuli arcunferentia comprehenfis,detur minor
atque maior reto:nunquim tamen dabitur #qualis. ' '

a
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Corollarium fecundum.

@Scquitur ctiam ¢x huiufce propofitionis demonftratione,quéd in triangulls an.
gulus qui reliquis duobus zquatur,rectus eft. @ Et quando vtrobique cofiftentes

anguli,eifdem angulis fuerint zquales:vterq; 2qualium angulorum rectus erit.

32
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v Top UkNop, &¢ AiE pwviote® meog AW ipoctfopulih, 16 tovvTon Tuig oF ig SfaM ek
& KUKNS T pipeeas ywvics. ' S : :
| Theorema 28, Propofitio 32.
I circulum tetigerit aliqua recta linea, 4 contaétu autem ex-
N ; tendatur quzdam rectalinea circulum difpefcés: anguli quos

efficitad rangétem, @quales funteis,quialterni in circuli fegmens

tis conﬁﬁunt,angulis.

ORONTIVS. Efo enimcirculus a/ brc/d, quem tangat re@a linea e/frin
punéto d:a cdtactuautem d,extendatur re€ta quedam linea d/b, difpefcés datum
circulum a/b/c/d. Aio quod angulus b/dse , zqualis eft angulo qui in fegmento b/
a/d:& angulus b/d/f,eiqui in fegmento b/c/d/ itidem zqualis. In primis enim,aut
brd/re@afuper rectame/f/ad re€tos incidet angulos:aut non.Siad rectos inciderit
angulos:ea tranfibit per centrum,efficietirque dimetiés ipfiusa/b/c/dscirculi, per
decimamnonam huius tertij.Qui autem in vtrog; femicirculo cofiftet angulus, re-
¢€tus erit,per antecedenté trigefimamprimi ipfius tertij.hinc per quartum poftula-
ti, vterque reCtus qui circa d,verique reéo in alternis
femicirculis conftituto erit 2qualis. @Sed efto d/b/mi.
nime perpendicularis fuper ¢/£& per vndecimd primi,a

5
( dato punéto d,datz rectz linez e/, perpendicularis ex-

a

citetur a/d.Sumatur praterea in bsdcirciiferéntia pun.
&umaliquod, fitq; ilfud c: & per primum poftulatom,
conne&itur rectz a’b, brc,atque /d.Climigitur ex hy.
potefi,realinea ¢/f, tangat ipfum a/bsc/d/ citculum,3
f contactu autem d,ipfi tangéti ¢/f/ad retos angulos ex-
| ' citata efta/d: tranfit igitura/d- reta per centrum, fitq;
dimetiés ipfius a/b/csdscirculi,per decimanond huius tertij. Tridguli igitura/b/d,
angulus-qui ad bsin ipfo exiftens femicirculo,per antecedenté trigefimaprima hur
ius tertij,rectus eft: reliquiitagsanguliasd/b/& brasd,vni recto, per trigefimamfe-
cundam primi,funt zquales.Angulus porrd a/d/e,retus eft:qui igitur fub a/d/b/&
brasd/cétinentur anguli,ipfi angulo a/d/eAunt 2quales.vtriq; auté zqualid, comu-
nis eft-a/d/breliquus igitur b/dve, reliquo bsas d(quialternus in bra/d/ fegmento
confiftit)angulo,per tertiam communem fententiam eft zqualis. Rurfum quonii
anguli b/d/e/& b/d/f,duobus rectis,per decimamtertiam primi,funt zquales:eifdé
quog; duobus rectis,zquales funt qui in a/b/c/d/ quadrilatero, ex oppofito confi-
{tuntanguli bsa/d/& b/c/d,per vigefimamfecundam huius tertij. Et anguli igitur’
brasd & brc/d, ipfis angulis E/d/c/& bsd/f, funt per primam communem {ententid
zquales:quorum alter,vtpote b/a/d,alteri b/d/e/zqualis przoftenfus eft.Reliquus
igitur angulus b/d/f,reliquo & alterno-bsc/d, per tertiam communem fententiam
cozquatur.  Si circulum igitur tetigerit aliqua reta linea: &c. vt in theoremate.
Quod receperamus oftendendum.

uido difpe
{c@ orthogo
naliseft adeg
gentem.

Quandoexe
tenfa non eft
orthogonalis

cum tigente
circulum,
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Problema s, Propofitio 33. - ,
Vper data rectalinea,defcribere fectionem circuli,capientem 33
angulum zqualem dato angulo reétilineo. _
ORONTIVS. {Sit data reta lincaa/b,datus porrd angulus reétilineus qui
ad c:fitg; receptum defcribere circuli fe€tionem, qu# capiatangulum ipfi datoan-
Quandedas guloc/zqualem.Datus itags angulus,aut crit rectus,aut acutus,vel obtufus: Efto
r‘;’a:;‘ﬁ“' primil re&tus,vt in prima figura.Secetur ergo ipfa a‘bs
reta linea bifariam, per decimam primi,in punéto d: &
centro d,interuallo autem dra,vel d/b,circulus defcriba-
tur a/e/b, per tertium poftulatum.Sumatur deinde con-
b tingens aliquod pun&um in alterutro-femicirculo, fitg;
illud e: & coiungantur a‘e/& e/b/lincz reétz,per prima
poftulatum. Et quonii femicirculus eft ase/b: angulus
igitur quiad e,per trigefimamprimi huius tertij rectus .
cft,& ipfi propterea angulo ¢, xcr quartum poftulatum
zqualis.Defcriptus eft itaque fuper a/b/recta,femicircu
CGI? ?!“::3 lus a/e/b,fufcipiés angulum qui ad ¢,dato angulo c/zqualem.q[Sit autem ipfe da-
g R 2 tus angulus c/acutus, velut infecunda figurz defcriptione. Ad datam itag; re@am
Partid figure lincam a/b,datdmg; in e2 pun@tum a,dato angulo reilinco cxqualis angulus re-
Prepardtio. — &ilineus conftituatur bsa/d,per vigefimamgertis primi. Erit igitur angulus bra/d/
acutus:& proinde a/b,fuper ipfam a/d/non eft perpendicularis.Excitetur ergo per
vndecimam primi,i dato punéto a/datx re&tz linez a-d,perpendicularis asc: diul-
: datirg; ipfaa/b/re@a bifarii in punéto f, per decimam
ipfius primi.& per vndecimi ciufdem primi,i dato pun
e &of, ipfia/b/ rectz lincx ad angulos rectos excitetur
f/g. Conuenient itaqs a/c/& f/g, per quintum poftulati:
interiores enim & in cadem parte anguli a/f/g/& gra/f,
binis rectis funt minores. céuceniantigitur ad punétum
g:& cdne@atur b/g/re@a,per primi poftulatum. Cam

f igitur a/£/ipfi £/b/Ait 2qualis,& vtriq; comunis frg: due

= igitur a/f/& f/g/trianguli a/f/g, duabus g/f/& {/b/trian-

p ; . gulig/A/b,funt xquales altera alteri.& zquos inuicé ca-

: Eiﬁt-angulos:ncmpc retos,qui circa f. Bafis igitur a/g,

afi g/b,per quartam primi eft zqualis. Centro itag; g,

interuallo autem g/asvel g/b, circulus defcribatur ase/b, per tertium poftulaturm.

tranfibit ergo circulus ase/b,per ipfius a/b/limites.Extenfa igitur ae/reta, perfe-

cundum poftulatum,in circunferentiam ipfius circuli:céneatur re€tabe,per pri-

Refolutio des mum poftulatum. Et quoniamasd/reta,ab a/punéto ipfius ase/ dimetientis ex-
méftrationis, ¢remitate,ad rectos eft angulos:tangit igitur a-dipfum ase/b/ circulum,per corol-
larium decimafextz huius tertij.Rurfum,quoniam re&a quadam lincaa-d,tangit

ipfum a/e/b- circulum, & conta@u autem extenfa eft recta quzdam linea a/bsair-

culum difpefcens:angulus igitur qui ad ¢/ confiftens inalterno {fégmentoase/b,an-

gulo brasd/quem facit extenfa a/b/cum tangente a/d,per trigefimamfecunds hu-

ws tertij eft zqualis.Eidem porré b/a/d,zquus eft angulus c,per conftructionem.

Angulus igitur qui ad ¢,dato angulo ¢,per primd communé {entétiam eft zqualis.

©




Super data itag; recta linea a/b,defcriptum eft circuli fegmentum ave/b,fufipiens
angulum qui ad ¢,datoangulo c/zqualem.qCQuod fi datus angulus c/fuerit obtu-
fus:haud diflimili via propopofitionis intentum perficietur.Dato enim rurfum an
gulo ba/d,ipfi angulo c/zquali,per vigefimiterti primi:& a/b/ re@a divifa bifa-
riam in pun&to f/per decimi,cxcitatag; perpendiculari £/g/ per vndecimi eiufdem
primi: conuenient rurfum ave/ & f/g in re€tum extenfz,per quintum poftulatum
(anguli enim a/f/g/& gra/f/{unt minores duobus reétis)conueniant crgoad pun-

' &um g.& fumpto puncto h,prout in a/b/circunfe.
rentia contigeriticone&tantur a/h,h/b,& b/g/linex
rectz, per primil poftulacum. Ciim igitur a/f/fit
zqualis f/b,& f/g/vtriq; communis:duo latera a/f
& f/g/ trianguli a/f/g, duobus lateribus g/f/ & £/b,
trianguli g//b, funt 2qualia alterd alter:& zqua-
les inuicem continent angulos, vtpote re€tos qui
circa punéti f.Bafis igitur a/g,bafi g/b, per quarta
primu eft zqualis. Centro itaque g,interuallo auté

Quidoidem
angulus dat?
eft obtufuss.

i!efolutio des
méftrationis
priorf fimilis.

grasvel g/b,dcf'cribatura/C/b/circulus,pcr tertium -

poftulatii. trifibic cr%o circulus 1pfe,per limites datz reé linez a/b.Hinc rurfum
quoniam reéta a/d/ab extremitate dimetientis a/e/ad retos excitata eft angulos:
- tangit igitur a/d/if('um ase/breirculum,per corollarium decimafextz huius tertij.
“ Ttem quoniam a/d/rea tangit a‘c/b/circulum,a cotactuautem extenfa eft a/b/re-
&ta,circulum difpefcens:angulus igitur qui ad h/confiftés inalterno circuli fegmen
to a‘h/b,angulo bra/d/fub contingente d7a/& extenfa a/b/com J?E,pcr trige-
fimamfecundam huius tertij eft 2qualis.Eidem quog; angulob/a7d,zquus eft per
conftructionem angulus qui ad c.Qui igitur ad /& h/punéta confiftunt anguli,per
primam communem f{ententiam,{unt inuicem zquales. Itaq;fuper data re®ali-
nea a/b,defcribitur fetio circuli a/h/b/capiens angulil quiad hvazqualem datoan-
gulo retilineo quiad c. Quod facere oportebat.
Peifhupx 5 Peoleaie  Ad.
v 16 73 oboh 7@~ kKNS, Tulipe dphGp Rexdulvop yoving iokw af fobeoy yavix tudw

PP Problema 6, - Propofitio 34. .
34 A Datocirculo,fegmentum abfcindere,capiés angulum zqua-

£\ lem dato anguloreétilineo.
O RO N T 1V S.€Sitdatus circulus a/b/c: 3 quo oporteat fegmétum abfcinde-
re,capiens angulum zqualem dato angulo qui ad d. A dato igitur punto ¢, duca-
tur rectalinea e/f/contingés ipfum a/b/c/circulum in punéto b,per decimamfepti-
mam huius tertij.& ad datd rectam lincam b/f, datimg;
in ea pun&tum b,dato angulo retilineo qui ad d,zqualis
angulus reéilineus conftituatur c/b/f, per vigefimiter-
Co _ tiam primi.& per primii poftulatum, coniungantur a/b/
‘e - &as v linez re@tz comprehendentes angulum quiad a.
Cum igitur recta quada linea b/f/tangat circul a/b/c,&
: a contatu bralia quaedilinea re¢tab/c extenfa eft,circu
N ¢ lum difpefcés: angulus igitur qui ad 2/ exiftens in alter-
NS . nofegméto bsa/c,zquus eft ;P 1angulo /b/f,quem effi-
TN d cit recta b/c/cum tangéte b/f, per trigefimamf{ecundam
\ “huius tertij.Eidem porro c/b/ganguFo,zquus eft per co
N . ftruétionem angulus d.Eft igitur {fub b/ a/ ¢/ contentus

o hj.

a

Conftru&tio
figure.

Deméftratio .

problematis,
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angulus, zqualis ipfi angulo d,per primam communem fcntcntjam. A dato itaque
circulo a/b/c,(c,chntum abfcinditur b/a/c,capiens angulum qui ad a/zqualem da:
to angulo retilinco d.Quod oportuit feciffe. :
Otdognpa b, Pedbeats A, :
Ap o wikho dlio tubdoe Tipvwarp eRilae, T Xzxd TEp THe s TUNRETWY TEiEY S
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Theorema 29, Propoﬁtio 35.
Iin circulo duzre&zlinezfe adinuicem fecucrint:rc&anguz
lum comprehenfum fub fe@ionibus vnius, equi eft ei quod

fub fegmentisalterius comprehenditur rectangulo.

OR O N T 1V S.CIn dato enim circulo a‘b/c/d, binz reét=z lineza/c/& b/d, e
inuicem fecent in punéto ¢. Aio quod reétangulum comprehenfum fub a‘e/& evc,
zquum cft comprehenfo fub bre/& e/d/re€tangulo. In primis itag;,vel veraque li-

nearum tranfit per centrum circuli,vel vna tantim, aut .

Prima lineas 8 d neutra. Tranfeat primim vtraque per centrum e,vtin
i (e inuics : prima figura.Erunt igitur,per decimamquintam diffini-
fecatid difpos . . . i 2 ..

fitio. tionem primi,a‘e,e/c,bse,& e/d’inuicem zquales:nempe

eiufdé circulifemidiametri-Quod igittur fub a/e/in e/cr

fit reCtangulum,zquum eft ei,quod fub b/e/& e/d/ con-

tinctur retangulo,percorollarium quadragefimafextz

£ ptrimi libri: funtenim ambo re€tangula quadrata, & fub

_ s zqualibus recis cdprehenfa.q(Sed1d altera tantimodd
linearum,vtpote a/c,tranfeat per centrii,quod fit fifecétq; reliquam b/d/in codem

Sectida linea puncto e.Sccabit igitur a-c, ipfam b/din duo zqualia,vel in duo n6 2qualia.Secct
i fupradi®a primum bifariam:& ad rectos igitur cam fecabitangulos,per tertiam huius tertij.

rii dilpofitio,

Conne@atur ergo recta b/f,per primum poftulatum.Re@dgulum crit itaq; trian-
gulum b-e/£Et quoniam recta a/c/fecatur in zqualia in puncto f,& in non zqualia
in pun&to ¢: quod igitur fub a‘e/& e/c/ continetur reGtangulum, vna cum quadra-
to quod ex ¢/f, quumeft ci,per zumtam {ecundi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei por-
’ 10 quod ab f/c/fit quadrato, zquum cft id quod.ex b/f,

per corollarii qua:ilragcﬁmzﬁxtz primi: zqualis fiqui-
dem eft b/f/ipfi f/c.Comprehéfum igitur fubase/& e/
reCtangulum vna cum quadrato quod ex ¢/fizquum eft
quadrato quod fit ex b/ f. Quadrato autem quod fit ex

- b/f,zqualia funt per quadragefimamfeptimi primi,quz

. exbres& e/frdefcribuntur quadrata.Céprehenfum itags
fub a/e/& c/c/tectangulum, vna cum quadrato quod fit
ex e/frzquum cft quadratis quz fidt ex bre/& e/f.Abla-

’ s * toigitur communi quadrato quodex ¢/f: reliquum fub
a’e/& esc’ comprehenfum reétigulum: Zquum erit, per tertiam communem fen-

- tentid,reliquo quod ex b/evdefcribitur quadrato. Quod autem ex bre/ fit quadra.

. tum,idem eft quodfiub b/e & e/d/comprehenfum retangulum:eft enim per hypo
thefinb/e-ipfi ¢/d/zqualis.Comprehenfum igitur {ub a‘e/& e/c/reCtanguld, zquil

Earundemli, rectangulo,quod fub bre/& c/d/continetur. @ Qudd fi a/c/per £/ centrum edu-
nearumdifpo &ta,ipfamb/d/non du@am per centri fecuerit inzqualiter: idem non minus facilé

fitio tertia.

concludetur.A dato enim punéto f, inipfam b/d, perpendicularis ducatur /g, per
duodecimam primi:& conne&atur £/d,per primii poftulatum.Ciim igitur f/g/per
centrum cduéa,ipfam b/d/non duétam per centrumad rectos dividat angulos: &

3
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ipfam quoqs bifariam difpefcet,per tertid huius. Aequalis erit igitur b/g/ ipfi g.d:
& triangula f/g/d,atque fgg/c/rcéhngula.Et quoniam recta a/C/Eifan'am fecatur in
puncto f,& in né zqualia in puncto ¢: quod igitur {ubase/& e/c/ continetur re@tz-
gulum,vni cum quadrato quod ex e/f, zquum eft ¢i quod ex f/c/ deferibitur qua.

‘ drato, per quintam fecundi. Quadrato autem quod ex
f/c,zqui eft id quod fit ex £/d: zqualis fiquidem eft f'c/
ipfif/ d, per decimiquintam ipfius primi diffinitionem.

ex f/g/& g/ ¢/ quadrata, (pcr quadragefimifeptimi eiufs
dem primi.Comprechenfum igitur fub ase/& e/c/re@an.
gulum,vna cum defcriptis ex f/g/& g/e/quadratis:zquii
cft quadrato quod ficex f/d.Quadrato infupet quod fie
ex fd,zqualia funt quz ex fg/& g/d/filit quadrata, per
~ eandem quadragefimamf{eptimam primi. Quod igitur
fub a/e/& e/c/continetur re®angulum,vna cli quadratis quz ex £/g/& gre:zquii eft
cis,que ex f/g/& g/d/funt quadratis.Subducto igitur quod ex f/g,vtrifq; commu
ni: reliquum {ub a/e/& e/c/comprehenfum rectangulum,vni cum quadrato quod
ex g/e,2quum cft ei quod ex fg/d/ﬁt quadrato-Eidem rurfum quod ex g/d/fitqua-

draco,equum eft comprehen '
ex cadem gre/fit quadrato,per eandem quintam fecundi:dividitur enim b/d bifa-
rid in g,8)n non zqualiain puncto e.Quz auté cidem qualia {unt, ea funt zqua-
lia adinuicem, per primam communem fententiam. Rectangulum itag;fub ase/&
e/c/coprehenfum,vni cum quadrato quod ex gre: 2qu eft cSprehen(o fub bre/&
crd/rectigulo,vna cii eodem quadrato quod fitex gre.Ablato auté cdmuni quadra
to quod ex g-e:reliqud fubase/& e/c/coprehélum re@iguld, teliquo quod fub bres
& e/d/cotinetur rectangulo,per tertid comuné fentétiam eft 2quale.q( Neutra de-
mum fupradi€tari lineard per cétriim educatur(vtin hac vitima figura) fiue vna
fecetalia per zqualia,five né:fitg; rurfum ipfius circuli centrd £.Cone@atur igitur
c/f/ re&ta,per primil poftolatt:& a centro f,invtrang; a/c/ & bsd,ad re@os deduci.
’ kgur angulos f/g/& f/h,per duodecim3 primi: conneétan-
tirqut demii b/f/& f-c,peridem primum poftulatd.Di.
uidet érgo f/g/ipfam a/c/bifariam, fimiliter & £h/ipfam
b/d,per ternid huius tertij propofitionem:eruntgs trian-
1a¥} e & e/f/hnecnon frg/c/& f/b/h/ re€tangula. Ec
,? Gyonid a/c/Wifatii fcaanfr F g, &in non zqualia in pun.
Gtoe:cdprehenfum igiturfuba/e/& e/ re@angyli,vna
€ cum eo quod exB/e/fic quadrato,zqui eft per quintam
fecundi quadrato quod fit ex g/c.Addatur conmidquadratd,quod ex frg/defcribis
tur:quod igitur fuba/e/& c/c/cdtinetur retigulum,vni cum quadratis qua fiunt
ex f/g/& gre,binis quadratis quz ex f/g/& g/c, per tertiam communem fentétiam
cft zaualc.(@adratis porrd quz fiunt exf/g/& gr¢, 2quil eft quadratum quod fit
ex ¢/f: eis item qu ex £/g/& gre/fiunt quadratis,®quiiid quod ex fc, per quadra-
gefimamfeptimam primi. quod igitur {ub a/c/& e/c/ continetur rectangulum,'vnd
cum quadrato quod fitex e/f, zqui eft quadrato quod ex f/c.Ipfi autem f/c/zqua-
lis eft £b,per circuli diﬂ"mitionélinc per corollania quadragefimzfextz primi de-
fcriptd ex f/b/quadrati,xquum eft ¢i quod fit ex f/c.Céprcicnﬁxm igitur fubases
& e/c/retangulii,vna cum quadrato quod fitex e/fizqui eft quadrato quod fitex
" £/b.Et proinde quod fub bse/& e/d/cdtinetur rectiguld, vna ci ipfo quadrato quod
fit ex ¢/fzquum eft cidem quadrato,quod fitex £/b.Quz autem c::i:ilcninl zqualia,&

' o ij

!

ol -

Quadrato rurfum quod ex e f, 2qualia funt defcripta -

um {ub bse/ & e/d/ re€tangulum, vni cum eo quod

%zﬂ: pras
iétarii lineas
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adinuicem zqualia funt,per ptimam communem fententiam. Comprehenfum igi»
tur {ub a/¢/& c/c/re@angulum,vni cum quadrato quod fit cx e/f:zquatur retan-
gulo,quod fub b/e/& e/d/continetur,ac ipfi quadrato quod fit exe/f.Dempto itaqs
c6muni quadrato quod ex e/f: reliquum (ub a/e/ & e/c/ comprechenfum reéan

Jum, reliquo quod{ub bre/& e/d/continetur rc&aqgulo}pcr tertiam comuném{en-
tentid eft zquale. Si igitur in circulo duz retz lincz fc adinuicem fecucrine: &c.

vtin thcoremate. Quod demonftrare oportebat.
xbonpx. Ay Posbeaie  As.
Apxiihs Angb 71 awpop ikrds, k) &’ s ne adp wlichop n‘epam'ﬂm dio ‘iueﬁm,
I ; Rk i gy v By Tipvg Ty kiKhoph &k lpdifyTan: Isar P Rzd 8has iis TepriONS xok
i tkds TN fBacropRing, ik fo e oupds l(gci Tiig kvpTiie TRIPtpdae’y TRUEX S pKvop dg-
Gopdmiop favp T kewd s igaetifopfine TETPAYWNG: :
Theorema 30, . Propofitio 36.
I extracirculum fumatur pun@um aliquod, ab eéque in cir=
;' ; culum cadant duz rectz linez , & eardaltera circulum difpe-
{cat, altera verd tangat: quod fub tota difpefcente, & extrinfecus
fumpta inter punétum & curuam circunferentiam comprehens=
ditur reCtarigulum, 2quum eft ei quod fit ex tangente quadrato.
O RO NTIV S. @ERodatus circulus a/ br ¢, extra quem fumatur punGumd:
& a punéto din ipfum circulum cadant binz re@zlinez d/'b/& d/a/c,quarum d/bs

tangat ipfum circulum,d/a/c/verd eundem circulum difpefcat. Aio quod rectigulid
fub ¢/d/& d/a comprehéfum:zquum eft quadrato,quod fit ex d'b. Aut enim recta

Vbidiffefcas ¢ linea d/asc/tranfit per circuli centrii,vel extra. Tranfeat
;‘;;“c‘:ng:‘g' primo per centrum,fitg illud c: & conne@atur ¢/bs re-
&a,per primum poftulatum.Acqualis eft igitur ase,ipfi

¢/c, per circuli diffinitionem. Difcinditur itaque a/agi-

b fariam,in pun€to e:& illi in re€tum adijcitur a-d. Quod

igitur fub /d/ in d/a/ continetur reigulii,vnd cum eo
quodex asc/fit guad rato:zqud eft, per {fextam fecundi,
guadrato quod fitex ¢/d. Ei porrd quod ex ase/ fit qua-
' rato,zquum eft quadtatd quod ex bse: funtenimases
&b-e,peripfius circuli diffinitionem, inuicem zquales. Comprehenfum igitur {ub
</d/ & d/a/re€tangulum,vna cum co quodex bre/fit quadrato: zquum cft quadra-

to,quod ex e/d. Quadrato rurfifm quod fit ex ¢/d,zqualia funt,quz ex d/b/& bre/

vtraque fiunt quadrata,per quadragefimamfeptimam primi: angulus enim qui ad

b,per decimamo&auam huius tertyj, re@tus eft. Quodigitur fub c/d/& d/a/ contis

netur reangulum,vni cum o, quod ex bre/ fit quadrato : zquum eft cis,qua ex
d/b/&b-e/fiunt quadratis.Subducto itaque communi quadrato, quod ex brc:relic

quum quod fub c/d/& d-a/continctur re€tangulum, zquum eft per tettiam cdmu-
Quido circy nem fententiam reliquo,quod ex tangente d/b/fit quadrato.€Non extendatur au-
L‘L ‘t’r'fr’fﬁr:ms tem d/a‘c/reta per centriiipfius circuli,quod rurfum fit e. & centroe, in reétam
centrum, T+ arc, perpendicularis deducatur e/f, per duodecimam primi: conneétantiirque per
primum poftulatum, ¢/a, e/b/& e/d’ linez ret. Erit igitur vtergs angulorum qui

adb/& qui ad frectusidinidetiirque rurfuma/c/bifariam in punto ficuijinre€tum

coniunéta eft a/d.Quod igitur ex ¢/d/in d/a/continetur rectangulum, vnd cum co

/

36
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d quod ex a/f/deferibitur quadrato:zqui eft, per fextam
ipfius fecundi, quadrato quod fit ex d-f. Addatur com.
mune quadratum,quod fitex fe:comprehenfum igitue
fubc/d’ & d-a’ re@tangulum, vnd cum deferiptis exa/fr
& fre/quadratis,zquum eft quadratis,quz ex d £’ & fre/

b 3 defcribuntur. Quadratis porrd qua fiunt ex a/f/ & fre,
zquum cft quadratum quod ex a/c:cis item quz ex d £/

& f7e,fiunt quadratis,zquil id quod ex ipfa dve, per qua-

- dragefimamfeptimam primi. Quod fit igitur ex c/d” in

3 d/a,vni cum eo quod ex ase/fit quadrato:zqui eft qua-

drato,quod fitex d/e. Quadrato rurfumquod fitex ave,
sequum cft id quod ex e/b:zqualis eft enimare,ipfi ¢/b,per ipfam circuli diffinitio-
nem.Quod igitur fub c/d/& d/a/ctinetur re@angulum, vna cumquadrato quod
fit ex e/b:zquum eft quadrato,quod fit ex d-e. Ipfi autem quod cx drefit quadra-
to: zqualia funt, per eandem quadragefimamfeptimam primi, defcripta ex e b/&
brd quadrata.Comprehenfum igitur ex ¢/d-in d-a/re€tigulum,vni cum quadrato
quodexe/b:zquil eft cis,quz cx cademe/b/& ipfab-d fiunt quadratis. Ablato itags
quadrato quod ex e/b/vtrique zqualium cSmuni:reliquum ex c/d/in d‘acompre-
henfum retangulum,reliquo quod ex tangente b-d-fitquadrato, per tertiam com
munem fententii eft zquale. Igitur fi extra circulum fumatur punéti aliquod:&
quz fequuntur reliqua-Quod oftendendum fufceperamus.

Corollarium,

@ Quotlibet igitur rectangula,{ub rectis fingulis ex codem piicto extra circulum
fumpto deductis,atque circulum ipfum difpefcentibus,& extrinfecus fumptisinter
punctum & curuam circunferentiam comprehenfa:funtinuicem zqualia . Nam ci-
dem zqualia quadrato,quod ex ipfa tangente defcribitur. '

edgupoe Aay Pedbears . '
Ap kOGNS AngOi 1 onpudiop in ey Grd s 78 anpsis mede 7p wdihop moami-fuarp divo tu-
0ot kel it py BT Bp Tiuvy T8 kUKNoOp,i 't Mo iTuey ik PRzzsd i SAng Tepviane,
- Mg Tiis ikTis deToNapPavoping pOXES TETE owpdd kod TiHs kugTHe TOUGED B’y Tovp T &
. ally MRoariifionsyi Moawitfe@e ipdliTan B KiKh.
Theorema 31, Propofitio  37.
37 I extra circulum fumatur punétum aliquod,&ab eo puné&to Couelapraes
in circulum duz re&z linez ceciderint,& earum’altera circus
lum fecet,altera verd cadat:fit autem quod fie fub tota difpefcen-
te & extrinfecus fumpta inter punétum & curuam circunferens

tiam,zquale ei quod fit ex cadente:cadens circulum tanget.

ORONTIVS. QHzc cft conuerfa przcedentis.Sit igitur rorfum extra circu

lum a/b/c/fufceptum pun@um d,i quo in eundem circulum duz procidant linez

re&tz,d/b/quidem in circulum incidens,d’a/c/verd eundem circulum difpefcés:fic

. autem receptum,vt id quod fub c/d/in d-a/comprehenditur re€tangulum,zquum

fitei quod cx cadente d-b-fit quadrato.Aio quodd-b/tangitcirculiabc. A da-

toenim puncto d,dato circulo a/b/c,contingens recta linea ducatur, per decimam-
feptimam huius tertij:fitq;illa d/e.Ipfius autem circuli centrum efto f:& per prim@ .

ftulatum conne@antur rectz lincx £/b,f/d,& f/e.Erit igitur f/e/perpendicularis

in contingente d/c, per decimamoétauam huius tertij: & proinde anit‘llus dre/fr

iij.
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. re€tus. Cii igitur 2 punto d/cadant binz lincz reétz
d d/a/c/& dre,quarum altera,vtpote d/a/c,circulum fecat,
.reliqua verd d-¢/ipfum tangit circulum :quod igitur ex
d/e/fit quadratum, zquum eft comprehenfo ['u%:l cd/&
d/a/re@angulo,per antecedétem trigefimamfexti pro-
- pofitionem.Eidem porrd quod ex c/dvin d/a/fic retan-
gulo,zquum eft per hypothefin,quod ex d-b/fit quadra
tum. qua igitur ex d/bs & d-e/ fiunt quadrata, funt per
primam communé fententiam inuicem zqualia.Et pro-
inde reta d/b, zqualis ipfi d ¢, per corollarijquadrage-
fimzfextz primiconucrfioné. Acqualis rurfum cf;afgc/
ipfi £'b,per fzpius allegatamcirculi diffinitionem.Bina
igitur d/b/& b/f/erianguli d/b/f,duabus d-e/& e/f/trian-
guli de/f/funt zquales alteraalteri: habéntque candem
bafin communem d/f. Angulus itaque d/b/f,ipfi angulo d-c/f, per o&auam primi
eft zqualis.Atqui d/e/frangulus eft re@tus:& quifub d/b/f/igitur continetur angu-
lus, re@tus eft. Eftautem f/b/femidiameter circuli, & altera igitur pars diametri,
3 cuius extremitate b,ad angulos rectos excitatur b/d: tangit igitur b/d/circulum
Eﬁxm a/b/c,per corollarium decimafextz huius tertij.Idem quog; deducetur,vbi
a/c/reta per centrum ipfius tranfibit circuli.  Si extra circulum igitur {umatur

,  pun@fialiquod:&c. vtinipfo theoremate.Quod tandem fuerat oftendendum.

§°
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GII MATHEMATICARVM PROFESSO-
ris,In Q uartum elementorum Euclidis,Demonttraciones.
. EYKAEI AOY XTOIXEION TETAPTON
Pegi T ipypegudee xod widypheudon oxips, 3p0i 8.

: Xiipe vBlypappop & oxipe (udlypappop yypiprdoa Nyerat, Smepiuctsy W F ip-
Ypopopols oxipaTog yonGpyindsws wALgde F és Siyypdpran afurecte

. @[De inferiptione ac circunfcriptione figurarum, Diffinitiones 7.

!

2

Igura recilinea, in figura reCilinea defcribi dici-
!m ) tur:quando vnufquifque infcripez figurg angulus,
'vnumquodque latus eius in qua defcribitur eigi.
‘ S Csxipaj dpoiwg ot oxipe wEY ypopeddoa Aipam,8muep incesn wA L~
'e& F Tl ypagopabsy indsne ywvios T Evi 8 mhhiypderron kiifuTau.
'Figura autem fimiliter circa figuram defcribi di-
citur: cjuando vnumquodg; latus circunfcriptz,vnumqucnq; ans

gulum eius circum quam defcribicur tangit.

OR O N TV S.@Huiufcemodi figurarum infcriptiones ac circunfcriptiones,de regus
Taribus;hoc eft;zqualia latera,& angulos inuicé zquales habentibus(exceptis forfitan trian

gulis,in quz czterz refoluuntur redtilinez figurz)veniunt potiffimim intelligendz. Ins

£

gulo:vel ipfum d/e/fitriangulum,ipfi a/bsc/triangulo re

fcribuntur praeterea,atque inuicem circunfcribuntur re&ilineg
tantiimodd figur,quz eiufdem funt fpeciei:vtpote, trianguld
tridgulo,quadratii quadrato, p&tagonii pétagono:&c. Oportet
enim tot cffe [atera circiifcripte,quot ipfius infcripte funt ans
guli. Quanquam portd circulus non fit figura retilinea : pros
pter illius tamen regularitatem , poffunt & ipfa retilinez ag
xquilaterz figura,circulo infcribi ac circunfcribi,& & diuerfo.

In exéplum igitur prima ac fecundz diffinitionis,habes obs
ie€tum a/b/c/triangulum zPuilaterum,defcriprﬁ in dre/frtrians

pondenter circun{criptum.

- exipe & Wwldypappop &g winhop lyypdordioa Noerou,drap dsn yinia ¥ iyypnpopely,
- Sifurau THs 7B wikhs MVIGE) dato. /

3 Figura re&ilinea, in circilo deferibi dicitur:quando vnufquifque
angulus infcriptz,circuli circunferentiam tangit. o
CKING- § Tl oxipa wﬁryfa’c@téﬁw N’ﬁq-w ATap b @ ki3 mldipiean tndsws yuvias,
78wtk 8 mhpiypdosTou Saifurou. S

4 Circulus vero,circa figuram recilineam defcribi dicitur:quando

hujilj.

us ﬁgum
l%'c'rﬂ)itur &
circiifcribans
tur adinuic®.
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a
«a eundem circulum ab/c/d.1dem refpondenter velim intellis
. gas de czteris quibuicunque regularibus figuris,in circulo,vel y

s»  GEOMET.ELEMENT.

circuli circunferentia, vihumquenque eius, circum quam defcris

bitur, angulum tangit.
Figura circularis,ob vniformem & regulatam circunferens a
tiz i cétro diftantiam, reQilineas omnes ac regulares figuras,
tum intra,ti extra facil® capit: fingulos angulos infcriprae,vel
omnia circunicripta contingés latera. Quéadmodim in pras
cedentium tertiz & quartx diffinitionum clucidationé,oftens & d

dit deferiptum in ab/ c/d circulo quadratum: vel idem circus
lus,quadrato a/brc/dcircunfcriptus.

@ixhog & & poiw s oxiipa Myifan iyypiaeddon,Smepi 78 ki
N8 ThUpigar indswe WALl eds, T ag 8 iyypaeifon Eiffuron.

Circulusautem in figura reilinea defcribidicitur: quidocircu- s

li circunferentia,vnumquodg; latus eius in qua defcribitur tagit.

Cxyiipx & WwdGypaeppop TPi kukAop TEVIypegrddog MNprany Iuep Wndesn @A Qe i ¥ xd-
x 8 ThRipteciae’y T TERIYpoepopuohd iparinT o, :

Figura vero rectilinea,circa circuli defcribi dicitur:quando vnis 6

quodque latus circunfcripez, circuli circunferentiam tangit.

In exemplum, habes circulum a/brerd, in quadrato e/fig/hy

defcriptum: atque idem quadratum e/ € g/ h, deferiptum cirs ;

h

circa eundem circulum,prius diffinita ratione defcriptis. b

@evda g kikhop aiaxpudgesiou Aiperau, S Tt wipame Goue ¢
afis, udl aiie TOUPteco’ § T kNS,
Re&alineacirculo congrueredicitur:quans 3

do eiusextrema, in circuli circunferentiam cadunt.

d

g‘

Quanquam hzxc vitima diffinitio,tam de circuli dimetientis a4
bus,quam de czteris retis non per cétrum eductis (quas vos
cant chordas yfir intelligenda:ipfas tamen re@as circuli dimes
tience minores potiflimiim refpicere videtur,qug funt videtis 7
cet Jatera infcribendarum intra circulum reilinearum figura

b c
rum. Cuiufmodi videtur effe rea bsc:cuius extrema,fiue lis \_/
mites b/& c, in dati circuli abrc/circunferentiam cadune, - v

PoéfSAnpun oy Peobiore o
To 7dp dobivme xUkNop T dodany ivoea uk peon svoyatl 73 KUKAS %yi'lfv,fa'lw H"™
OEiacy alocppioaut.
Problema I Propoﬁtio I. ,
N dato circulo,datz re¢tz linez minime maiori circuli
idiamctro cxi&cnti:zqualcm retam lineam coaptare,

Ye2 SNRY O R O N'T IV S.[Sit data re@a linca a,non maior dimetiente dati
circuli b'c’d/(non intraret enim circulum, {i foret maior: quoniam in circulo ma-
ximus cft dimetiens,per decimamquintam tertij) in quo quidem circulo oporteat
ipfidatz rect linex a, 2qualé reéi lined coaptare. Producaturcrgocirculib/e/d,

"

e e e ——
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dimetiés c/d Erit itagsa/re@a linea,aut zqualis ipfi dimetiéti:aut eo minot.Si zqua
lisziam coaptata eft re@ta linea ¢/ d,zqualis ipfi datz re€tzline® 2.Quod fia/reta
A linea,fuerit minor dimetiente c/d:fecetur a maiori c/d,
R : ipfia/ minori zqualis, per tertid primi:fitq; illa cve. E¢
centro cinteruallo auté c/e, defcribatur circulus bre/f,
per tertium poftulat. Secabit igitur circulus bre/f,da-
tm b/c/d/circulum:funtenim in codem plano, & vnius
circunferentia partim intra reliquum,partim verd ex-
tra.Secet igitur in piicto b:& per primum poftulatum,
conneétatur reta b/c.Coaptatur itag;b/c/reta,in da-
to b/e/d/circuloxcadunt enim extrema b/&c,in ipfius brc/d/ circuli circunferentii.
Aio quod zqualis eft ipfi a&ﬁgoniam punétum c/centrum cft circuli b/e/f2qualis
eftigitur b/c/ipfi ¢/e,per circuli diffinitionem.Eidem porrd ce, zqualis eft a/reéta
linea,per conftru&tionem.Duz igitur, a/inquam, & b/c,eidem cre/funt zquales: &
proinde zquales adinuicem,per primam communem fententii. Datz igitur re.
¢tz linex a,zqualis recta linca b/g,in dato circulo b/e/d/ coaptatur. (@ods oporte-
bat facere. .
PeofRnux B, . Fedoeaie  f.
’ E Ie Top dlofévme kixhop, e} Robivm TEi)dvg, iovydwiop Teipwrop Gppdlact.
Problema 2, Propofitio 2.
- 2 YN dato circulo,dato triangulo,zquiangulum triangulum de-
| Iﬁ:riberc -
\ O R O N T 1V S.qEfto datum triangulum a/b/c,cui oporteat defcribere 2qui-

angulum trianguld,in dato circulo d-e/t.A dato igitur punéto g,dato circulo d/e/f: Conftrustio
contingens reta linea ducatur g/d/h,tangens ip(um circulii d/e/f/in puncto d,per figurs.
\ decimamfeptimam tertij.Et ad datam re€tam lincam d/h,datdmg; in ea punétum
e  _ d n d,datoangulo reétilinco qui ad b,zqualis angulus re.
‘ &ilineus coftituatur f/d/h,per vigefimamtertiam pri-
mi:& per ca_ndcm,ang:llo qui ad c,zqualis angulus c5-
ftituatur ad idem pGctum d,datz reétz linez g/d,fitg;
| g/dreiipfis dre/& d/f, circulo'dre/f7 coaptatis. conecta-
£ tur demum e/f/re€ta,per primi poftulatum. Et quo- ogenfio pros
niam circulid d/c/f, tangit quzdam reta lineag/d/h,i blematis.
ctaétu autem d, recta quadam linea d/frextenditur,
circulum difpefcés:angulus igitur qui ad ¢,in alterno fegméto d/e/f,angulo £/d/h,
}Jcr trigefimamfecunda tertij et ®qualis.Eid€ porro angulo f/d/h,datus eft 2qua-

is angulus qui ad b:per primam igitur communem fententiam,angulus qui ad b,

i zquus cftangulo qui ad ¢.Et proinde angulus qui ad f, ipfi an;Fulo qui ad c/zqua-

lis.Reliquus igitur/angulus qui ada,reliquo qui ad d,per trigefimamfeciidam pri-
, mi cft zqualis.Acquiangulum cft itag; triangulum dref, ipfi a/b/c/ triangulo:de-
l
|

feribivdrque in dato circulo d/e/f. In dato igitur circulo, dato triangulo, zquian-
 gulum triangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit.

!  Ppifhapa 3, Peobeats ¥
‘; Eel Top fodivme nikNop, &3 dodivm TP Iy v, uyGmop Teiywep whpiypcaloce.
' Problema 3, Propofitio 3.

3 CIrca datum circulum,dato triangulo, zquiangulum trians
_ gulum defcribere. .
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O RO N'T1V S. €Sit datum triangulum a/b/c,datus verd circulus dre/f, circa
uem expediat deféribere triangulum zquiangulum ipfia/b/c/triangulo dato. Pro-
ucatur itag; in dire€tum ex vtrags éaartg latus b/c,in g/& hy pun@a,pet feciidum

poftulatii:fité; per primam tertijipfius circuli a/b/c/cétrum k, & conneatur d/ks

femidiameter,per primi poftulatum.Ad punétum deinde k,datz rete linez d k,

ipfiangulo a/b/g/ zqualis angulus conftituatur d/k(;, per vigefimamtertiam pri-
mi:& per eandem,ad idem punctum k,d;ce reétz linez ¢/k, angulus conftituatur
¢/k/f/ipfi angulo a/c/h/zqualis. A punétis autem dyc,f, ad rectos vering; excitéeur
angulos d/1,d/m,e/m,e/n,f/n,& f/l,per vadecimam primi: quz per decimamquar.
tam ciufdem primi,in dire€tum conftituentur, atgs per corollarium decimzfextz

tertij, tangent ipfum circulum in punétis d,e, f, conue- \

Quddl,m,n, a niéntq; ad pacta I,m,n. Connexaenim d/e/per primid
fic eriaoguld. { poftulatum,dividet vtrung; angulum re@tum qur ad d,
- : & qui ad e:efficiétq; propterea ad cafdem partes verfus
T m, interiores angulos m/d/e/ & d/e/m/binis rectis mi-

nores.quare per quintum poftulatum,conuenient d/mv

& o/nvin punctum m.Et proinde e/nv& f/n,in punétum

n:atque d/I/&£/], ad punctum 1. Triangulum erit igitur

I'm/n:& circa datum circulum d/e/f, per {fextam diffini-

tiohem huius defcriptum. Dico, ¢ & a/b/c/triangulo,

udd trians ¢ft zquiangulum.Quadrilaterum enim d/mve/k,conexa m/k,inbina triangula di-

,‘i,':;":ll,’::’g; uidetur:& cuiuflibet trisguli tres anguli,binis retis,per trigefimam{ecundam pri-

equidgulum. mi, funt zquales.Et quatuor igitur anguli ipfius quadrilateri d/m/e/k,funt 2qua-

les quatuor reétis.quorum qui ad d/& e,recti funt per conftructionemereliqui igi-

tur qui ad m/ &k’ punéta confiftunt angulie, duobus rectis cozquantur . Eifdem.

quoq; duobus redis,xquales funt per decimamtertiam primi, a/b/g/ & ab/c an-

guli.Acquales igitur funt anguli qui ad m/& k/punéta,hoc eft d/mve/& d/kse,ipfis

angulis a/b/g/& a/b/c,per primam communem fententiam.Angulus porro a‘brg,

'angulo d/kse,per conftructionem eft 2qualis: reliquus igitur d/me, feu quiad m/

an&ulus,rcliquo qui fub a/brc,per tertiam cdmunem fententid eft xqualis. Haud

diffimiliter oftendemus angulum qui ad n,zqualem effe angulo a/c/b: atg; reliqud

angulum quiadl,reliquo qui {ub b/a/c/tandé cozquari. Aequiangulum cft igicur

Imyn/tridggulum,ipfi dato triangulo a/b/c: deferibitdrg; circa datum circuld d/e/fl

Circa datum itag; circulum,dato triangulo, #quiangulum defcriptum eft triangu-
lum.Quod faciendum fuerat.

E Poofhepa &, Pedbeore ..
Is 7 Jobiy 7piparop kuhop iyppdnboss

m n

I ~ Problema 4, Propofitio 4.
N dato triangulo,circulum defcribere.

ORONTIVS. €Efto datum triangulum a/brc, in quo oporteat circulum de-
fcribere. Secentur ergo bifariam, per nonam primi, qui fuba/b/es & a/c/bs conti-
nentur anguli : recis quidem lincis b/ d & d/ ¢, in pun@tum d, per quintum po-
ﬁ_ulatum, tandem conuenientibus. Eta punctod,in rectas asb, b/c, & c/a, perpen-
diculares deducitur de,d f,8 d/g,per duodecimam primi.Aio itags primim, d’e,
d£& dg fore inuicem zquales. T riangula enimbre/d/& d/f/b,habent duos angu
l(:is duobuys an_gulis.zqualcs:vtpotc,c/b/d/ipﬁ d/b/f/per coftructioné,& re€tum qui
ade,recto quiad fper quartum poftulatum.habent infuper vnutnlatus,vni later

4
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a #quale:cémune {cilicet b/d,quod fub vno zqualium fub-
t enditurangulorum.Reliquaitaque latera,reliquis late-
* ribus habebunt zqualia alterum alteri, per vigefimam-
{ extam primi.Aequalis eft igitur dc,ipfi d/£.& proinde

~d 5 d/g,ipfi d/f/itidem zqualis. Hinc per primam communé
yd fententiam,d/e/atque d/g,inuicem zquales erunt. Tres -
t

. igitur d/e,d/fatque d/g,zquales funt adinuicem.Centro ™
~ igitur d, interuallo autem dre,aut d/f, aut d/g, circulus
defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum.Tranfibit ergo circulus ipfe,per eadem
punéta c,fg:tangéntque propterea eundem circulum e/f/g,ipfa a/b,b/c,& c/a,dati
a/b/c/trianguli latera, per decimafextz tertij corollarium: excitantur enim ad re-
¢tos angulos,ab ipforum dimetientium de,d/f,& d/g,extremitatibus.Circulus au-.
tem in figuta retilinea defcribi dicitur:quando circuli circunferentia, vnu mquod-
ue latus eius in qua defcribitur tangit,per quintam huius quarti diffinitioné. - In
ato itaque triangulo a/b/c, circulus defcribitur e/f/g.Quod oportuit feciffe.

7 Peofhnpx ¢ Pesbeaig €
1 |z P dlosip Tplywrop kukMop TDIypantou.

~ Problema 5, Propofitio 5.
s CIrca datum triangulum,circulum defcribere. \
O RO N T1V S.€Sit triangulum a/bsc: circa quod receptun fit defcribete cir-
culum.Secentur itag; bifariam,per decimam primi,a/b/& bc/ipfius dati trianguli
latera:in punétis quidem d/& c.Ab ipfis deinde punétis d/& ¢,ad rectos excitétur
angulos d/f/& e/f,per vndecimi ipfius primi.Aio primiim,rectas d/f/ & e/frin dj. Generalis fl
re€tum productas,tandem conuenire. Conexa cnim reta de,per primum poftu: §0.F 7
latum:ea dinidet vtrunque re&d angulum b/d/£& bse/£.& proindein rectas d£/&
c/fre@aincidés dresefficiet/ad eafdem partes interiores angulos,duobus recis mi
nores.Conuenient igitur ipfz d/f/ & e/f/ per quintd po-
ftulatum: conueniant itaque,ad pun¢tum f. Aut igitur £7
punum cadet intra triangulum a/ b/ ¢, aut fuper latus
a/c, vel extraipfuma‘b/c/ triangulum . Cadatprimiim Prima figurs
intra trianguli,velutin prima figurz difpofitione:& con diflrentia.

\s,
// f | neéantur,per primum poftulatum, f7a, f/b,& f/c/ lincz

a T re&tz.Cumigitur a/d,fit zqualis ipfi d/b, & vtrig; com-

g . munis d/ f:erunt duolatera a/d/&d. f/ trianguli a/df,

duobus lateribus f/d/& d/b/trianguli £d/bs zqualia al-

teril alteri:& 2quos inuicé continent angulos,per quartum poftylatum:nempe re-
€Yos,qui circa d.Bafis igitur a/f,bafi f'b,per quartam primi eft zqualis.Haud diffi-
militer oftédetur,quod f/c,cidem £/b/2qualis eft:& proinde f/a,2qualis ipfi f/c,per
primam communem {ententiam. Tres igitur £72,f/b/,& f/c,funt inuicem zquales.
Centro itaq; fintcruallo autem fra,velf/b,aut f/cicirculus defcribatur a/brerg, per
tertium poftulatum.’T'ranfibit igitur defcriptus i’p('c' citculus, per punétaa, b, c,ad
quz dati triangulia/b/c/continentur anguli:tangetque propterea ipfius circuli cir-
cunferentia,vnumquenque angulum dati a/bsc/trianguli.Ergo per quartam buius
quarti diffinitionem;circa datum triangulum a/b/c, circulus difcribitur.CConcur-
rant autem ip{z rectz lincz d/f/& e/f,{uper latus a/c,vtin fuccedenti figura:& con-
ne&atur f/b,per primum poftulatum.Haud diflimiliter oftendemus, quod fa ipfi
£/b/eft zqualis:necnon & frc,eidem £/b,per candem quartam primi.Hinc rurfum,

auLn

d.

Secunda figu
rx differétia;
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iuxta premiffam demonftrationem, colligemus tres re.
¢as lincas f/a, /b,& f/c,fore inuicem zquales.Quapro-
ter ficentro f,interuallo autem fra,vel £/b,aut f/c,circu

us per tertiil defcribatur poftulatiisis per punéta a,b,c,

al : ¢ tranfire cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tan-
et vnumquenque angulum ipfius a- b ¢/ trianguli: de-

cribctﬁrluc propterea circulus iﬁ{c , circa datum trian.

gulum a/b/c,per eandem quared huius quarti libri diffi.

. nitionem.@Sed conueniant demum ipfz d/f/& e/f/per-
pendiculares,extra datumab/c/triangulum,ve habet vitima defcriptionis formu.
la: & connectantur rurfum f/a,f/b,& f/c/lincz reétz,per primum poftulatum. Simi
li prorfus concludemus oftenfione,tres retas lineas f7a,f'b,& f/c,fore rurfum in-
uicem zquales.habent enim triangula a/d/f/& £7d/b,duo latera asd/& d/f, duobus
lateribus £/d/& d/b/zqualiaalterum alteri:& zquos angulos,vtpote rectos qui cir-
6 ca d-continentia.vnde per quarti ipfius primi, bafisa/f,

bafi f/b,concludetur zqualis. Et proinde f/c, zqualis ei-
dem £/b.Hinc per primam communem fententiam f/a,

a ¢ ipfi f/c/zquabitur:tres quoque f/a,f/b,& f/c,tandem con
uincentur zquales. Quapropter defcripto, per tertium

f poftulatum,procentro fad ipfius f/a,vel f/b, aut f/c/in-

: teruallum circulo : tranfibitipfius circulicircunferentia,

g _ per eadem punéta a,b,c,ad quz dati triangulia/b-c/con-

_ ~ ueniit latera.Hinc per quartam huius quarti diffinitio-
nem,defcriptus erit idem circulus,circa datum a/b-c/triangulum.Quod faciendum
fufceperamus. - Corollarium.

. @Ex his,& triicﬁma prima tertij fit manifeftum,quod dam f/centrum circuli cadit

Potiflima de,
mbftrationis
pars.

intra datum a/b/c/triangulum:angulus quiadb/refto minor eft, nempe in fegmé-
to femicirculo maiori confiftens.Dam autem cadit in latus b/c: angulus ipfe quiad
b,in femicirculo eft,& proinde rectus. Quido verd centri ipfum cadit extra dati
triangulunxidem angulus quiad b/re€to maior eft, vtpote in fegmento femicircu-
Jo minori céftitutus. Hincverfa vice fequitur, qudd in oxygonijs tridgulis circé-
fcribendi circuli centri cadit intra datum triangulum: in re¢tangulis vero,in medi
um fubteni [ateris:in amblygonijs denigs tridgulis,extra ipfum trianguld datum.

E . Poéfohnpe s, Peotkars s
T¢ T0p dlobivae KikMoOp Terpaywiop )pan) .

Problema &, Propofitio 6.

N dato circulo,quadratum defcribere.

ORONTIYV S.@Eftodatus circulus a/bscd,cuius centri ezin quo quidem cir-
culooporteat defcribere quadratum. Coaptentur igitur
ipfi a-bsc/dcirculo,dimetientes a/c/&brd,ad re€tos an-
gulos fcfe inuicem dirimentes: & coniungantura/b, b,
c/d,&d’a/linez re&tz,per primil poftulatum. Quadrila-
terGerit igitur a/b/c/d: & intra datum circulum,per ter-
tid huius quarti diffinitioné defcriptum:vnufquifq;enim
angulus infcripti quadrilateri,circulicircunferétiam tan-
git. Aioipfum a/b/c/d/ quadrilaterum, fore quadratum.
Nam c/a,e/b,e/c,8& ¢/d/linez re&tz=, funt per circuli diffi.
nitioné inuicé zquales:ex centro enim in circunferentis.

b
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Binz igitut a/¢/& e/b/triangulia/e/b,duabus bre/& e/c/trianguli brese coquatur:
& quos inuicé continent angulos,népe rectos qui ad centrd e.Bafis igitur a/b,bafi
bc,per quartd primicft zqualis.Et proinde a/d/& d/c,tum inuicé tum verigs ipfa-
ria’b/& b/coftendentur zquales.Acquilaterum cft itag; a/b/c/d/ quadrilaterum.
Infuper,quoniam a/c,dimetiens eft ipfius dati circulizvterque propterea angulori
quiad b/& qui ad d,eft infemicirculo,& proinde rectus, per trigefimamprimi ter-
_ tij.Etper candem,quiad a/& c/funtanguli,itidem rc&i:fimetiens enimeftb/d.Re
* Eangulum cft igitur ipfum a/b/c/d/quadrilaterum. Patuit quod & zquilaterii: er.
go quadratdi,per trigefimi ipfius primi diffinitioné. In dato igitur circuloa/b/c/d,
quadratum defcribitur.Quod facete oportebat.
Cs . PeofAaue & Ppdbeare S
] Boi Top dlobivam xtdop, TéPdywrop whRYpdbous

~ Problema 7,  Propofitio .

7 Clré:a datum circulum,quadratum defcribere.
O R O N TI1YV S.@Sitdatus circulus a/b/c/d:circa quem receptum fit quadratt
defcribere.Coextendantur ergo ipfius daticirculi dimetientes a/c/& b/d,in centro
¢/ ad re@os {efe dirimentes angulos. Et per ipforum dimetientium extrema pun-
&a a,b,c,d,parallelz ducitur,per trigefimamprimam primi:f/g/quidem & h/k/ipfi
b/d,f/k/autem & g/h/ipfia/c,ad punéta tandem f,g,b.k,inuicé(veluti cum ipfis di-
metientibus)concurrentes.Quz autem cidem rectz linez parallelz:&adinuicem,

r trigefimam ipfius primi,{unt parallele.Parallela eft igitur £/g/ipfi vk, & £/l
ipfigh: & ﬁroindc quadrilaterum f/g/h/k/parallelogrammum, atg; fingula in eo-
(ch f/g/h/k/coprehena quadrilatera itidé parallclogrima. Dico ipfum f/g/h/ks Qudddeferd

parallcloirammum,fore quadratum:defcriptdmg;circa ;t parage:‘?;

&g b b datum a/b/c/d/ circulum. Parallelogrammorii enimlo- quadratum.
corum latera quz ex oppofito,zqualia {untadinuicem,
Ecr trigefimamquarta primi. zqualis eft igitur f/g/ ipft
) e

/k, &tk ipfi g/h: necnon vtraque £/g/& h/k/ ipfib/d,

- . € vtraque rurfum f/k/& g/hvipfi a/c/zqualis. Porré a/c/&
oo 1 7T/ brd,xquales funt adinuicem: nempe einfdem circuli di-
' metiétes.Quz autem zqualibus zqualiafunt, ea quog;

£ & funt inuicem 2qualia, Fcr primam communem fenten-
: ¢ tiam.Quatuor igitur /g:8h, vk, & k£ funtadinuicem
zquales: & proinde f/g/h/k/parallclogrammum,zquilaterum. Parallelogrammo.
rum rurfum a/b, brc, c/d,& d-a, qui ex oppofito funt anguli, zquales funt adinui-
cem,per eandem trigefimamquartam primi: zquales funt igitur finguli qui ad pa-
&ta f,g,h.k, funt anguli, ingulis qui ad e/ centrum ex pppofito confiftuntangulis.
A nguli porrd qui circa e, per coftructioné reéti funt:& reéti igitur {unt,qui ad pun.
&ta f,g,h,k, continentur.Rectangulum eft itaque £/g/h/k/parallclogramum. Patuit
quod & zquilaterumeft igitur quadratum, per trigefimam ipfius primi diffinitio-
nem. Aiodemum,quod & circa datum circuluma/bre/d/defcribitur.In parallelas Quad :gﬁ'm
enim f/g/&b/d,reta incidens ase, facit alternos angulos a/e/br& e/a/fimiliter & Jadratiucis
ase/dsatque e/a/g,inuicem zquales, per vigefimamnonam primi. Atqui recti funt batar.
qui {ub a/e/b/&ase/d, per conftrudtionem: & vterque igitur qui circa a, rectus eft.
Haud aliter oftendemus,quéd & reliqui circa punéta b,c,d/cdfiftentes anguli,recti
funt.Qua autem 4 circuli dimetientium extremitatibus,ad rectos ducuntur angue
los : ipfum circulum tangunt, per decima{extz tettij corollarium . Tangit igitue

if

oy



R

98 GEOMET. ELEMENT.

vnumquodque fatus ipfius quadratif/g/h/k, circunferentiam dati a/b/c/dv circuli,
Igitur per fextam huius guarti diffinitioné,circa datum circulum a/b/c/d,quadrati
efcribitur £/g/h/k.Quod faciendum receperamus. : -
o Fesfshnpa Wy .. . Pedbecis = X
I % dbip TiBaparop,kikhap byypend.

: Problema 8,  Propofitio 8. . o
IN dato quadrato, circulum defcribere, o : s

OR ON T 1V S.@In quadrato enim a/b/c/d, circulum defcribere fit operapre

Centri inferi, TiUM.-Secetur itaque bifariam verung;latus a/b/&brc,in punétis quidem /& fiper
bedi circuliin decimam primi.zquales eriicigitur ase,e/b,b/f,& f/c/adinuicem,per feptimi com.
ueigatio.  munem fententid:nempe zqualium laterum a/b/& b/c/dimidiz. Per trigefimipri-
mam rurfum eiufdem primi,per punéti ¢,ipfis a/d/& b/c/parallela ducatur e/gper

. frautem punctum, iF 1s a/bs & c/d/ parallela f/h, fecans eandem e/gyin puntto k.
Parallclogramma funt igitur a/f,f/d, d/e,& e/c: necnon e/f, /g, g/h,& hreiParal.

. lelogrammorum autem locorum lateraquz ex oppofi-

b . £ ¢ 10, & anguli, qualia funt adinuicem: per trigefimam-

| quartam ipfius primi. Parallelogrammi igitur d/¢, an-
- gulus qui ad e, zqualis eft oppo%xto qui ad diipfiusitem
Yoo c/c/parallelogrammi angulus qui ad ¢, oppofito quiad

e «itidem zqualis.qui autem ad c/& d-confiftunt anguli,
rectifunt, per quadrati diffinitionem. Retus eft igitur
vterque angulus,qui circa pun¢tum e.Haud diflimiliter
oftendetur, quod vterque angulus, qui circa f,aut g, vel ]
a— h d l/pun@um,rectus cft. Aequalis infuper eft k/h,ipfi ave,
; &k/f ipfi e/b: itemkse/ ipfi b/f, &k/g/demumipfi frc.
Atqui ase, e/b, b/ £,& frc,funt zquales adinuicem: quz auté zqualibus funt zqua- l
lia, & adinuicem 2qualia funt, per primam communem fententiam.Quatuor igi-
Abfelutio po tur k/ek/f, k/g,& k/h,zquales funt adinuicem.Centro ergo kjinteruallo auté kre,
blematis. ~ vel k/fautk/gfeu k/h,circulus per tertiid defgribatur poftulatii c/£7g/h. T'ranfibit
igitur ipfius circuli circunferentia,per eadem punétae,f,g, h,ipforiie/g/& f/h/dime *
tientium extremitates: cum quibus dimeti€tibus,ip(ius a/b/c/d/quadrati latera,ad
rectos (vt przoftenfum eft ) conueniunt angulos. Tangit ergocirculi e/f/g/h/cir-
cunferentia,vniquodg;latus ciufdgm quadrati a/b/c/d,per decimafcxtz tertij co-
rollarium . Hinc per quintam huius quarti diffinitioné, in dato quadrato a/b/c/d,
circulus defcribitur e/f/g/h. Quod faciendum fuerat.

H Posfhapx 0, Fedbae o
Eei P dobip Tergdywvopikhop wdiypedos.

Problema o, Propofitio 9. - ‘

Irca datum quadratum,circulum defcribere. 9
O RONTI1V S. Efto quadratum a-b/c/d, circa quod oporteat defcribere cir~
Vecircunferi; culum.Conne@antur igitura/c/& b/d/retz linez, gcr primi poftulatum, in pun-
‘c’::fr‘lgci‘;“ @oe/fefcinuicem dirimentes.; Et quonii per quadrati diffinitionem, zqualis cft

niatur. . a/bripfibsc, &bsdvtrique communis : binz igitur a/b/& bs/d/trianguli a/b/d, dua-

bus d/b/&b-c/ trianguli d/b/c/ funt 2quales altera alteri:& bafis a/d,baﬁ. drcritidé

zqualis. Angulus igitura/b/d, angulod/b/c,per o&tauam primi eft zqualis. T'otus

itag; angulus a/b/c, bifariam diuiditur fub re¢ta bsd. Haudaliter monftrabimus

e~ -

A\
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qudd vnufquifg; reliquorum angulorum quifub bra, d,
, bre/d,& asd/cbifariam itidem fubipfa b/d, & a/c/ re@a

1 ¢  diuiditur.Angulus porrd asb/c, angulobrasd,pet quar.
tum poftulatum eft zqualis: nempe rectus recto. Qua
e autem zqualium funt dimidium, «qualia funtadinui.
cem, per feptimam communem fententiam . Acqualis
eftigitur angulus a/ b/ ¢, anguloes a/ b : & proinde la-
a d tus c/a,lateri e/ b, zquale, per fextam primi.  Eodem

prorfus modo oftendemus,c/c/ & e/ d/ re@as, tum ad-

inuicem , tum ipfis e/ a/ & e/ b/ re@is lineis coxquari.
QUuatuor igitur c/a,e/b,erc,& c/d,zquglcs funt adipuiccm.Cc'tro igitur e,interual- Oftenfio pros
Jo autem ¢/a, vel e/b,aut e/c, vel e/d, circulus defcribatur,per tertium poftulatum, blematis, pris
T ranfibit ergo defcriptus circulus per pun@a a,b,c, d :quagroptcr & ipfius circuli )
circunferétia tanget vaiiqueng; angulum ipfius quadratia/b/c/d. Perquarti igi.
tut huiys quarti diffinitionem:circa datum quadratum a,b/c/d,circulus defcribitur.

Quod oportuit feciffe.
PeofAnpa 1y Peéttaig .
I}:wka\‘i; Tetywrop ousionddou , Txop waTigap TW 7s 7§ fdkow yunsp imAadfom ailg
Norwis. . .
Problema 10, Propofitio 10.

10 ISofccles triangulum coftituere, habens vnumquénque eorum

qui ad bafin funt angulorum,duplum reliqui.

O R O N T 1V S.@CHoc quafitum,ad fuccedentiil propofitionum demonftratio-
nem,ita confirmatur.Sit data re¢ta quzdam lincaa/b:quz per vndecimam fecundi Conftructio
ita fecetur in pun€toc,ve comprehenfum fub tota a/bs & fegmento b/ ¢/ re@angu. figur:
lum,zquum Et ei quod ex reliquo fegmento ac/fit quadraro.Et centro ainterual-
loauté a-b,circulus defcribatur b/d/e,per tertium poftulatum.Et per prima huius
quarti, in circulo b/dr¢, datz reétz linex a/ ¢/ (quz non eft maior ipfius circuli fe-
midiametro)zqualis reca linca coaptetur:fitg; b/d. conne@itirg; a/d/& c/d/linez
reé&a,per primum poftulatum. T'riangulum erit igitur a/b/d,atg; ifofceles:zqualis
eft cnimarbripfia-d,per quindecimam diffinitionem primi. Dico qudd vnufquifg; ogenfio pros
angulorum quiad bafin b/d,duplus eft reliqui anguli qui ada.Circa enim triangu. blematis.
lumasc/d,per quintam huius quarti,defcribatur circulus a/c/d/f. Et quoniam per
conftructionem,quod fub a/b/& b/c/cotinetur rectangulum,zquum cft i quod ex
c/a/fit quadrato:& ipfi c/asdata eft zqualis brd, ab zqualibus autem reétis zqualia

. defcribiitur quadrata, per corollarili quadragefima{ex-

b . . g
tz primi.Coprehenfum igitur {ub a/b/& b/c/rectangu-
lum, zquum cft ci, quod ex b/d/fit quadrato. Atquibs
punéti extracirculum a/c/d/fAufcipitur, ab edq; in cir-
culum geminz procidunt linez re¢tza/b/&b/d, quard
altera vtpote axﬂ/circulum fecat, altera vero b/d/ cadit,
eftg; fub tota difpefcéte & extrinfecus fumpta b/e/com.
pr:Lcnﬁ:m rectangulil,zquale ei quod ex cadente b/d/
fit quadrato.Cadens igitur b/d,tangit per vitimam ter-
tij circulum a/c/d/Af, in pacto d/verig; circulo communi.
‘ : Rurfum ynionii b/d/re€ta tangit circulii a/c/d/£,& a c6-
ta&u dvextéditur re@ta quedilinea accirculum difpefcens: angulus igiturb/drc,
angulo ¢/a/d,(qui in alterno confiftit fegmento)per trigefimi fecundam tertij, eft
Lij.
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zqualis.Quéd i verique 2qualium angulorum addatur
comunis angulus a/d/c:totus angulus a/d/b, duobus qui
fub c/asd/&a/d/c/Aunt angulis,erit per fecundam com-
munem fentétiam zqualis.Ei(dem porrd qui {ubc/a/d/
&asd/c/cStinentur angulis, exterior angulus b/c/d, per
trigefimainfcciidam primi cozquatur.Per primi igitur
communem {ententid, angulus a/d/b,angulo b/c/d/ eft
zqualis. Angulo rurfum a/d/b,zquus eft angulus c/bd,
aut(fi velis) a/b/d,per quinti primi:funt enim ad bafin
b/dvifofcelis tridgulia/b/d.Duo itaque anguli b/c/d/ &
‘ ¢/bsd,cidem angulo a/d/b/funt zquales:& zgualcs ro-
~ pterea adinuicé,per primi communéfententii. Hinc latus c/d/lateri b/d,per fextd
1pfius primi cozquatur.fed eidem b/d,zqualis eft per conftruétionema/cbinz igi-
tur a/c/& ¢/d,eidem b/d/Afunt zquales:& zquales itag; rurfumadinuicé,per cidem
primam cémunem fententiam. Angulus igitur a/d/c,angulo c/a/d,per eandé quin-
tam primi eft zqualis: & vterq; propterea dimidius ipfius angulia/d/b,naangulus
asd/bseifdem angulis a/d/c/& c/a/d/zqualis iam oftenfus eft. Duplus eft igitur an-
gulus a/d/b,ipfius anguli qui ad 2. Eidem porré angulo a/d/b, zqualis rurfum eft
a/b/d:quz autem zqualia funt,ciufdem funt duplicia,per fextz communis fenten-
tiz conuerfionem. Et a/b/dvitag; angulus, eiufdem anguli qui ad a/duplus itidem
eft. Ifofceles ergo triangulum conftituitur a/b/d,habens vnumqueng; corum qui
ad bafin b/d/funt angulorum duplum reliqui.Quod facere oportebat.

' Pedfhupa i, redbeore .
Ie Top dlobiye kikNop, wevmiywvop iabawAbbgop Tt ugd aoydviop Ly ypdbouts

Problema 11, Propofitio 1.
N dato circulo,pentagonum zquilaterum & 2quiangulum de-
{cribere. , . -

ORON'TIV S.€Efto datus circulus a/bsc/dse,in quo receptum fit defcribere
Csftruétioins pentagonum zquilaterum & xzquiangulum. Conftituatur perantecedentem deci

feribendipens mam proi)oﬁtioncm, triangulum f/g/h: cuius vnufquifq; eorum quiad bafing/h/

@gont- funt angulorum, duplus fit reliquianguli qui ad f. Et perfecundam huius quarti,
in datoccirculo a/b/c/d/e,dato triangulo f/g/h,zquiangulum triangulum defcriba-
tur a/c/e:fit§; angulus qui ad c,angulo qui ad f/zqualis.Cam igitur vterg; antgulm
rum quiad bafin g/h,duplus fit reliqui qui ad f:erit & vtcn}uc corum quiad bafin
ase,reliqui anguli qui ad citidem duplus.Secetur itaque bifariam,per nonam pri-
mi,vterq; angulorum quifub c/ase/& ase/c,productis in circunferétiam a/d/& e/bs
rectis:& connetantur a/b,b/c,c/d,& d-e/lincz recta,per primum poftulatum.Pen-
tagonum eft itag; a/b/c/d/e/re@tilineum:& in dato circulo,per tertiam huius quar-

udd inferis ti diffinitionem defcriptum. CAio primum, g & 2qui-
L’f;“ﬁ‘:‘;‘f;,%,‘;: later.Nam angulus qui fub a/c/e, dimidius eft veriufg;
terum, ' . zqualium angulorum qui fub c/a/e/ & azec. fed anguli
b, \a £ crasdi& drare, ipfius craze :anguli item ase/bs & bresc,

ipfius ase/c/funt dimidium,fecti enim funt bifarii ca/es

& ase/c/anguli.Quz autem ciufdem,vel zqualium funt

dimidium,zqualia funt adinuicé,per feptimam commu

a . LS .
—e - nem f{ententiam.Quing; igiturangulia/ce,aze/b,bresc,

§ c/asd,& drase, ad circiiferentid ipfius circuli confiftétes,
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unt adinuicé aquales.In codem porrécirculo 2
-erétijs fubtenduntur,etfi ad centrum, etfi ad circunferentiam deducti fuerine,per
rigefimamfextam tercy.Quing; ergo circunferétiz ab,bre,cd,dre,& e/a zquﬁ es
unt adinuicem - Ineodem rurfum circulo, {ub zqualibus circunferentijs ,z ales
e€tae lincz {ubtenduntur,per vigefimamnonam 1pfius tertij. Acquales itag' inui-
:em {unt prafatas circunferentias fubtendentes linez rect:& proinde a/b/c’:/d/c/
pentagonum xquilatcrum. €Dico tandem ¢ & 2quiangulum.Quoniam circunfe
rentia arb,circunferentiz 'd/eft zqualis :fi vtrigs 2qualium addatur cémunis dr.
cunferentia a’e/d,refultabunt ae/d/c& b/a/c/d/circunfcrcntiz,pcr fecundam cs-
munem fententiam inuicem zquales.Sub ipfa porrd circunferentia a/e/d/c, dedy.
citux anguolus a/b/cfub ipfa autem b/ase/d,angulus b/c/d, & vterg;ad circux;feren-
tiam eiufdem circuli. Aequalis eft igitur angulus a/brc, angulob/ ¢/ d: fub zquali-
‘bus enim circunferentijs zquales deducuntur anguli, in eodem potiflimi circylo,
ctfi ad centrum etfi ad circunferentiam fuerine deduéti, pervi cﬁmamﬁ:ptimam’
tertij. Haud difflimiliter oftendemus, reliquos angulos qui f‘ug cdre, & dresa, &
c/a/b,tum inuicem,tum vnicuiq; ipforum a'b/c/&b/c/d/ cozquari. Acquiamuh,xm
eft igitura b/c/d/e,pentagoni.patuit ¢ & zquilaterum. In dato itaq; circulo pen
tagond zquilaterdl & zquiangulum defcripfimus.Quod facieridum receperamus.

Pgofhpa 1y Pedbeaig 1.
I l Eei Pp dobiva kikhoyymevmiywropichwAlgdp 7¢ kgd iovydniop mypdalos,
Problema 12, Propofitio 12.
n  rcadatum circulum,pentagonum zquilaterum & zquians
e gulum defcribere.

O RO N T1 V S. Sit rurfum datus circalus a/b/ ¢/ d/ e,cuius centtum f: circa
. quem oporteat defcribere pétagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcriba-

1ot
quales anguliin 2qualibus cifcun-

Quéd idé pd

tagonum fi¢

®quianguld.

tur in primis in ipfo circulo dato,pentagoni zquilaterl & zquiigulum a/b/c/dse, Pentagoni ps
' fitionem:& conectantur £7a,£/b,f/c,f/d,& fre/ Pomrcreu
per antecedentem vndecimam propofitionem:& coneétantur f/a,f/b,f/c,f/d,& fre/

femidiametri,per primum poftulatum.A punétis autem a,b,c,d,¢,ad retos vtring;
{ufcitérur angulos a/g,a/h,b/h,b/k,c/k,e/l,d/l,d/m,e/mv & e/g,per vndecimam pti.
miIn direGum igitur conftituentur g/ah,h/b/k.k/c/l,l/d/m,& mre/g, per decima-
i quartam eiufdem primi: tangéntq; circulom datum, per decimzfextz tertij corol-
| larium,in punctis quidem :E,c,d,c.Conucnicnt infuper ad punéta g,h,k,l,m. Re-
&a enima/b,incidés in g/h/& h/k/rectas,dividit vtrung; angulum reétum qui fub
f/a/tv& h/b/f, efficitque propterea interiores & in eadem parte angulos a/b/h/&
h/a/b/duobus rectis minores:neceflum eft igitur,retas g/b/& h/k/in infiniti pro-
dudtas,tandem concurrere ad partes h, per quintum poftulatum. Haud diffimili-
ter oftendemus,quod h/k/& k/1/ conuenient ad punétia
k,atq; k/1/& I’mvad puntum 1, necnon I/'m/& mvg/ ad
punétum m:m/g/tandem & g/h/ad punétd g.Pentago

fcriptio.

: ¢ ndeftigitur g/h/k/l/m:& circa datdi circuld a/b/e/d,per ‘
qi- fexti huius quarti diffinitioné,defcripti.@{Aio iam g & Quéd circus
u zquilateri.Ciungdtur enim f/g,f/h,& f/k/rectz linez, t:‘;%;::; T
o per primil poftulatd.Rectigula igit'erdta/f/h/&b/f/bs equilaterd.
¢ triangula.vnde per quadragefimafeptimi primi quz ab

ot ipfis %/?v& a/hrvtrag;fiit quadrata,zqualiafuntei quod

o . : ex f/h:& per eidé,qua ex ‘fl/b/&b/h,cidé quodex f/h/fit

Jﬁlcl/:; quadrato zqualia. Quze iggitur ex f/a/ & a/hv/ it quadrata,cis qua ex £/b/&b/hv fiiie

it

i i
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quadratis, funt per primam communem fententiam zqualia: quorumid quod ex bracehifariam, e
f/a,eci quod ex £/b/eft zquale,per corollarid quadragefimzfextz primi:nam f/a,ipfi timefttandemnce
f/b/qualis eft,per circuli diffinitioncm Reliquum igitur quod ex a/h fit quidra- whkbiinrette
tum,rcliquo quod cx h/bper tertiam comunem fententiam eft zquale: & proinde aguli abrc rely
“a/h,ipfi h/b,peridem zquatur corollarium.Similiter oftendetur @ a/g/ ipli ge, & b, indidatina
b/k/1pfi k/creft zqualis: & confequenter ita de czteris.  Rutfum quoniam a/f/ipfi reéhis minotes.
f/breft zqualis,& f/h/vtrique cémunis:duo igitut latera a/f/& £/h/ triangulia/f/h, produbid;
- duobus h/f/& f/b/trianguli h/£/b, funt zqualia alterum alterizbafis quog; a/h, bafi :
h/b/zqualis. Angulus igitura/f/h, an lo h/f/b/zqualis eft, per oftauam primi: &
vterque proinde,ipfius anguli a/£/b/dimidius. Eodem modo colligemus, angulum
a/frg/dimidii fore ipfius angulia/fe. Atquianguli a/f/b/& asfre, zquales fiht ad-
inuicem,per vigefimamf{eptimam tertij: nempe ad centrum f, fub circunferentijs
a/b/& ase/inuicem zqualibus deduéti. Qua autem zqualium funt dimidium,zqua
lia funt adinuicem,pet feptimam communem fententiam.Acqualis eft igitur angu
"lus a/f/g, angulo a/ £/ h: & re€tus f/a/g, recto fash, per
quartum poftulatum zqualis. Triangula igitur a/f/g/&
b o
& a/f/h,habent duos angulos duobus angulis zquales alte S
{ rum aleeri.vndmg; latus a/f/vtrigs cdmune,quod zquis font per c36tr
adiacet angulis : reliqua igitur latera, reliquis lateribus angulo bref
zqualia, & reliquum anguld reliquo angulo zqualé ha- anguli by .
a d bebunt,per vigefimamf{extam primi. Acqualis eft igitur cem zquah'a)
asg/ipfi a/h,& tota confequenter g/h/ ip?ms ah/ dupla: TUis fentep
gl [y necnon angulus a/E/f,angulo f/h/a/zqualis.Haud aliter &proinde 2
¢ oftendemus quod h/k,dupla eft ipfius b/h.Porro a/h/& anguli by ;
h/b,zquales przoftenfz funt:quz autem zqualium duplicia unt, adinuicem funt - oﬁcm\cncl '
zqualia,per fextam cdmunem fententid. Acqualis cft igitur g/hvipfi h/k. Similiter 1 difab &_"
quog; demonftrabitur,quod cateraipfius pentagoni latera,vtpote k/1,l/m,& m/g, ni Iam:rt v
_ tum inuicem,tum vtrique ipfarum g/h/& h/k/Aunt zqualia. Aequilaterii eft igitur . AP
Quadidé cir o/h/k/l/m/ pentaganum. [ Dico tandem qudd & zquiangulum . Quoniam enim Noma
cillcriptii pen B . fancem quoc & quiang e 1: niecnay ¢
tagonum fie  &qualis eft a-h/ipfi h/b,& h/f/vtrig; cémunis:bina igitur a/h/& h/f/tridguli a/h/f; b frveri
equianguli. duabus £h/&h-b/tridguli f/h/b,{unt zquales altera alteri:bafis quog;a-f,bafi f/bs rel; I¢
zqualis,per diffinitionem circuli. Angulus igitur a/h/fangulof/h/b,per octaud pri ﬁm;)“; !
mi eft zqualis. Totus itag; angulus a/h/b,ipfius a/h/f/duplus eft.Haud aliter mon- reli ey
ftrabitur,qudd angulus a-g/fangulo f/g/esitidem cozquatur: totiifqsa/g/e,duplus cuqu:z I
eft ipfiusa/g/f. Anguli porrd a/g/£/& a/h/f,zquales nunc oftenfi funt : quz autem '; Ccn??gr-]
; \

zqualium dupliciafunt,adinuicem funt zqualia,per fextam communé fententiam. Wro.,
Acqualis cft igitur angulus a/g/e,angulo a/h/b.Similiter oftendemus,quod reliqui T Eh

anguli qui fub b/k/c,& ¢/1/d,atq; d/m/e,tum inuicem, tum vtrique ipforum a/gre/ . ber
& a‘h b/refpondenter cozquantur. A equiangulum cftitaque g/h/k/I'm/ pentago-  ang o~
num.Patuitquod & zquilaterum:defcriptimg; circaasbsc/dvescirculd.  Circa da- | “g“k
tum etgo circulumasb/c/d re,pentagond zquilatcrum & zquiangulum defcribitur ; “;‘5 on
g h/k/l/m.Quod oportuit feciffe. ) i\a |

PoofSANpa 17, Potbsais . “QQ:
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I ‘ Problema 13, Propofitio 13. | ‘
- 1 N dato pétagono zquilatero & zquiangulo,circuld defcribere, 13 VO

OR O N T 1V S.QEfto datum pentagoni zquilaterii & zquianguld a/bsc/dre, N
1n quo expediat defcribere circulum.Secetur in primis vterg; angulorum a/b/e/& (
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braze/bifariam,per nond primi,fub reétis quidem lineis'a/f/&b/f:quas operapre. Vt centrin
tiumeft tandem conuenire. Angulus enim a/b/c,minor eft duobus recis(nam aliis f,—‘;f,b‘df cirey

. , - At Wt periatur.
a/b/& brc,in re@tum conﬁxtuercntur)quagroptcr & angulus a/b/f, dimidius ipfius
iguli a/b/c,retto minor eft. Et proinde bra/f,rectoitidé minor. Hinc fit,vt re@a
/b, incidat ina/f/&b/f/lineas rectas,efficiés in eadé parte interiores angulos binis

reétis minores.Concurrent igitur,per quintum poftulatum a/f/& b/ in dire@um
productz:idg;intra datum pentagonum. Angulo enima/b/c,opponitur latus d/e:&

e &c/d/latus,ipfi b/ase/angulo.Retaigitura/f/in reGtum

. extenfa,cadetin latus o/d:& ipfa b/f, in latus de: fefe in-

uicem intta datum interfecantes pentagonum. Secét fe
d igitur,& concurrant in punétof. Aio punét f, fore cen-
trum defcribendiin dato pétagonocirculi. Conneéan-
tur enim f/c,f/d,& f/e/linex re€te,per primum poftula-
tum.Cum igitur a/b,{it zqualis b/c,& b/f,vtrique cdmu- odi
nis:erunt bina latera a/b/& b/f/ trianguli a/b/f, duobus &-‘:.Pu.',‘KE'},'
lateribus c¢/b/& b/f/tridguli c/b/f/alternatim xqualia: & centrum exi»

AT w  °  quifubzquislateribus cdtinérur anguli 2/ b/ £& c/bf, Rar clufdem

funt per coftructioné adinuicem @quales.Bafis igitura/f, bafi f§c, & angulus b/a/f,

angulo b/c/f,per quartd primi cft zqualis.Angulus porro bra/f,dimidius eft ipfius

anguli bsase, & ipfi b/ase,zqualis angulus b/c/d,per hypothefin. Quz autem inui-

cem zqualia fung,eiufdem vel zqualium dimidium efle videntur: per feptima c5-
munis fententiz conuerfioné. Angulus igitur b/c/f,dimidius eft ipfius angulibase,

& proinde anguli b/c/d: reliquus infuperangulus f/c/d, dimidius itidem eft ciuf{dé
anguli brc/d.Bifariam itaque dividitur angulus b/c/d,fub rectac/f Nec difimiliter
oftendetur,vterque reliquorum angulorum qui fub c/d/e/& d-ca, bifariam difcin-
difub recis lincis d/f/& e/f. Confequenter a punéto f7 in fingula ipfius pentago-
nilatera,perpendiculares deducitur f/g,f/h,f/k,£/], & £/m,per duodecimam primi.
Et quoniam triangulorum b/f/g, & b/f/h, angulus g/b/f/ zquus eft angulof/b/h,
necnon & rectus b/g/freto b/i/f/pcr uartum poftulatum zqualis,latus infuper
b/frvrique triangulo commune, quod gxb vno zqualium fubtenditur angulorum:
reliqua igitur latera, reliquis lateribus zqualia habebunt alterum alteri, per vige-
fimamfextam primi.Aequalis eft igitur f/g/ipfi f/h. Haud diffimiliter oftendentur
relique perpendiculares f/k, £/],& f/m,tum inuicem, tum verig; ipfarum f/g/& f/hy
cozquari.Quinque ergo rectz linez £/g,f/h,f/k,f/1,& f/m,funt zquales adinuiccm.
Centro itag; f, interuallo autem f/g,aut f/h,vel £/k,feu f/aut f/mcirculus defcriba Problematis

tur g/h/k/l/m,per tertium poftulatum. Tranfibit ergo ipfius circuli circunferen- ;‘g&l““ refe

tia,per fingula pun&tag,hk,l,m. Etquoniam ab cifdem punétis g,h.k,l, m, corun- -
dem femidiametrori extremitatibus,dati pentagoni latera ad retos excitata funt
angulos : tanget propterea eiufdem circuli circunferentia fingula ipfius dati pen-
tagoni Jatera,per decimaf{extz tertij corollarium. Circulus porro in figura recti-
Iinea defcribi dicitur,quando circuli circunferentia,vnumquodg; latus cius in qua
defcribitu t tangit:per quintam huius quarti diffinitionem. In dato igitur pentago

noa b/c/Are,circulus defcribitur g/h/k/l/m. Quodexpediebat facere.

l ! Poofhype  idy Pedbeate i, ‘
. EeE ® dobip mrevariywvop,d Bsip iadabbedp T uod igvylmiop, ukhop atuyparto.
ST Problema 14, Propofitio 14.

Irca datum pentagonum zquilatcrum & gquiangulum,cxrs

C culum defcribere. L
i.dij.
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OR O N T 1V s.€Sit datum pentagonum zquilaterum & zquiangulum a /bs
«dre, cirea quod circulum defcriberg fit operzpretium. Secetur bifarid vterque
" angulorum qui{ub a/b/c/& brase,per nonam primi, productis a/i:/& b/f/lineis re-
&is:qua veluti patuit in antecedente decimatertia propofitione,cScurrent tandem
Qu¢ dproxis zdinuicem intra datum pentagonum.Concutrant igitur rurfumad punétum £.Pro
me ppofitior . am itaque recolligendo demonftrationé, rurfumoftendere licebit,cxteros an-
fentione. gulos qui fub bre/d,crdve, & dresasbifariam fecari, fub reétis quidem lineis o/f,d/f,
_ & ¢/f:quemadmodiim ex ipfa pracedente deamatertia
potes elicere propofitione. Etquoniam angulusa/b/f,
dimidium ¢ft anguli a/b/c, & angulus bra/f,dimidia ip-
Jd fius anguli b/ase, funty; per hypothefinangulia/bre &
bsa/e inuicé zquales:angulus igitur a/b/f, angulo bra/f,
per feptimd comuné {entétid zquus eft:quz cnim zqua
liti funt dimidiii,zqualia funtadinuicé . Ecproinde latus
f/a,laterif/b,per fextd primi,cft zquale. Eodé prorfus
modococludemus,cxteras rectas lineas f/c, f/d,& fe,ti
fibi inuicé, d vtriq; ipfarii f/a/& f/b/cozquari. Quing; ergolinez retz f/a,t/b,t/c,
£/d,& fre,2quales funt adinuicem. Centro igitur f,intcruallo autem f/a,vel f/b,aut
f/c,vel fd,aut fre,circulus defcribatur a/b/c/dre,per tertit poftulatum. Veniet er-
go ipfius circuli circunferentia,per fingula pun&aa,b, ¢, d, c:tangérque propterea
vnumqueng; angulum dati pentagoni. Circa datumigitur pentagonum zquila-
terum &/zquiangulum a-b/c/d/es circulus,pet quartam huius diffinitioné, defcri-
bitur.Quod faciendum fuerat.
PoipAnux 6, - Dpobears e
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I Problema 15, Propofitio 15.
N dato circulo,hexagoniizquilateri & zquiiguli defcribere.

'ORONTIVS. @Eftodatus circulus a/b/c/d/e/f, cuius centrum giin quo quie

dem circulo oporteat defcribere hexagonum zquilaterum & zquiangulum. Coa-

Inferiptio pro Ptetur itag; in circulo a/bsc/d/e/f,dimetiens ¢/f.Et centro f, interuallo autem frg,
pofitihexago defcribatur per tertium poftulatum circulus a/g/e/h.Et quoniam prafati circuliin
ok codem funt plano,communem habentes fcmigiamctrum f/g,& centrum vnius in
alterius circunferentia conftituitur:fit vt vaus pradi@orum circulorum,fit partim

intra reliquum,partim verd extra. Vnde neceflum eft,circulym a/g/e/h,interfecare

Iy

datum circulum a/b/c/d/e/£ idg; per decimam tertij,in duobus titummodo pun- -

Clis,vtpote a,& e. Coniungantur igitur a/g,& ¢/g/linc rectz,per primum poftus

itum : & per fecundum poftulatum, direété producag-
tur in punétab,d. Rurfum peridem primum poftula-
tum,conneétantur reétz lineza/b,b/c,c/d,d e e/f, & Fa.
Hexagonum eftitaq; a/b/c/d/e/fretilineum:& in dato
to circulo,per tertiam huius quarti diffinitionem,defcri-

Qudd inferls tum. @Aioptimim ipfum fore a:auilatcrﬁ. Quoniam
prumhexago pun&um grcentrd eftcirculi a/b/c/dre/fizqualis eft igi-
Tatorugn tura/g,ipfi g/f,per circuli diffinitioné. Rurfum quoniam

punétum f/ centrum eft circuli a/g/ e/ h:zequalis eft,per
candem circuli diffinitionem, a/£/ipfi f g- Binz igitur a/
g/& aAf, eidé f/g/ funt zquales:& zquales propterea ad-
inuicem,per primam cSmunem fentétiam. Aequilaterd
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eftigitur ip(um a/f/g/triangulum:& proinde zquiangulum, pet quintz Iibri primi’

corollarium. Etquoniam per trigefimamfecundam primi,omnis trianguli tres an.
~ guli funt zquales duobus reétis:quilibet trium angulorum eiufdem tria uli a/f/g,
vnum tertium duorum re€torum comprehendit. Angulus itaque a7 g/ f, duorum
re&torum tertium cft. Et proinde triangulum e/f/g, zquilatcrum & zquiangulum
oft:& angulus céfequentur f/gre, vnum itidem tertium duorum re@orum. Recta
infuper a/g, confiftens fuper retd b/e:efficit duos angulos brg/a/8& a/gse/ binis re-
&is zquales, per decimam tertiam ipfius primi. quorum a/g/e duo tertia eorun-
dem duorum re&orii comprehendit:reliquus igitur angulus b/g/a,vni tertio duo-
rum retorum eft zqualis. T'res igitur angulib/g/a,a/g/f, & f/g/e, vni tertio duo-

rum rectorum funt zquales:& zquales ob id adinuicem, per primam communem .

fententiam. Et quiad vetticem igitur cofiftunt angulib/g/c,c/g/d, & d/g/e,cifdem
angulis,perdecimamquintam primi cozquantur: hoc eft,d/gre/ipfi brg/a,& c/g/ds
ipfi a/g/f,atq; b/g/c/ipfi f/gre. Hinc colligitur,fex angulos ad g/cétrum deduétos
fore inuicem zquales. In codem porro circulo 2quales anguli, in 2qualibus cir-
cunferentijs fubtenduntur, per vigefimamfextam tertij. Sex igitur circunferentiz
a'b,b/c,c/d,d/e,e/f, & £/a,funt adinuicem zquales. Sub zqualibus rurfum circunfe-
rentijs,2quales re&tz linez, per vigefimanond tertij fubtenduntur.Sex itag; retz
linez a/b,b/c,c/d,d/e,e/f,& fra,fibi inuicem cozquitur.Acquilaterum eft propter-

¢a hexagonumasb/c/d/e/f. @Dico iam quod & zquiangulum Nam circunferen- Qu

tia a/b, circunferentiz ¢/ d/ cft zqualis: fi addatur igitur communis circunferentia
d/e/f/a:confurgent per fecundam communem fententiam,zquales circunferentiz
«d/e/fra,8 dse/frasb. Subipfa porro circunferentia c/d/e/f/a,continetur angulus
a/bsefub ipfa verd circunferentia d/e/f/a/b,angulus b/c/d.  Anguli autem qui fu-
per zquales circunferentias in codem circulo deductntur, fibi inuicem funt zqua-
les,etfi ad centra, etfi ad circunferentias deducti fuerint, per vigefimamfeptimam
tertij. Acqualis eft igitur angulus a/b/cangulobsed.  Haud aliter méftrabicur,
quod reliqui anguli ipfius a/ /c/dse/sf/hexagoni, vtpote c/dse, dve/f, & e/f/a, tum
fibi inuicem, tum vtriq; ipforum a/b/c/& b/c/d/cozquantur. Aequianguli eft igi-
tur ipfuma/b/c/d/e/f/hexagonum. Patuitiam quéd & zquilaterum,& in dato cir
culo defcriptum. In dato igiturcirculo a/b/c/dre/ £7 hexagonum zquilaterum &
zquiangulum defcribitur. Quod fecifle oportuit. '

Corollarium.”

@ Hinc fit manifeftum,qudd hexagonilatus,ei quz ex centro circuli,in quo ipfum
difcribitur hexagonum,eft zquale. -

@Item fi per pun@a a,b,c,d,¢,f,rectz ducitur line circuli ipfum contingentes,&
cjillius dimeti€tibus ad rectos couenientes angulos:he
Xagonum zquilaterum & 2quiangulum circa datum cir-
culum deferibetur.quemadmodim ex duodecima huius
quatti propofitione de pentagono, & obiecta figura vel
facile deducetur.qPraterea,nec minus facilé in dato he
xagono zquilatero & zquiangulo,circuli defcribere, &
circunfcribere poterimus:per ea quz decimatertia & de-
cimaquarta propofitione, de pentagonoipfo przoftenfa
funt.Quod ex fupradiétis colligere oportebat. -

E Pos e .w, " pedbears is.
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N Problema 16, - Propofitio 16 S
N dato circulo,quintidecagonum zquilacerum & 2quiangu- 16
lum defcribere. S
O RO N T1V S.Sit datus circulus a/b/c/ de , in quo receptum fit defcribere
quintidecagonum quilaterum & zquiangulum. Defcribatur in primis fuper da-
ta quapiam recta linea terminata triangulum zquilaterum,per primi primi:quod
" per quintz ciufdem primi corollarium erit zquiangulum . Huic poftmoda trian-
lo, zquiangulum rurfum defcribatur triangulum in datocirculo a‘b/c/de, per
ccundam hutus quarti propofitionem:fitg; a/c/ ¢. Item a piicto a, in codem circu-
loa/bred/ ¢, pentagonumquilaterum & equiangulum defcribatur a2 b/d/ f/ g,
Artificiofa Ia per vndecimam huius quarti. Eritigitur triangulum a/c/e/zquilaterum, per fex-
::;t)g?l:d?:: tz primi libri corollarium : cuius latus quodlibet , fubtendit tertiam circunferen-
ucatio, tiz partem circuli a/ b/ ¢/ d/ e. quodlibet autem ipfius as bs d/ £/ g, pentagonila-
tus fubtendit quintam ciufdem circunferétiz partem.
Qualiumigitur partium vel fegmeétorum, tota circuli
a/bse/drescircunferétia eft quindecim: talium fegmen-
, tum a’b/cerit quing;, & vtrunque fegmétia/b/& brds
trilh,& proinde totd fegmétil ab/d, fex. Et quonii feg-
métiia‘b/ceft quingserit reliqua pars c/d fextil ipfius
a/brd,feu tertium ipfiusb/d,8 totius propterca a‘brc/
dvecirculi quindecimum. Coniunéta igitur c/d reta,
‘\‘v// per primi poftulatd, erit latus quintidecagoni in daco
; circulo defcribendi.Cui fi zquales rectas lincas,in dato
circulo a/b/c/d/e,ab ipfo quidem punéto d/verfus e/&
/inc/continue,per primam huius quarti coaptaueriszerit in codem circulo defcri-
Idemaliter. ptum quintidecagonum zquilaterum . CPoterunt & fingulorum quindecim feg-
mentorum diftinGiones,per ipfius pentagoni zquilateri & zquidguli,in dato cir-
culo a/b/e/d/e,geminatam rurfum defcriptioné obtineri,i punétis quidem c/& e:&
comparatis inuicem {egment s,demonftratiuéconcludi. Quemadmodim ex ipfa
udddeferis licet infpicere figura. @ Aio1am qudd ipfum quintidecagonum quilaterum,eft
P q::;u‘i: zquiangulum. Quibuflibet enim angulis,fub duobus quibufuis ipfius quintideca-
quﬁ(;tm-,, fic goni lateribus ad circunferentiam comprehenfis , zquales fubtenduntur cn"cunfca
#auianguld. rentiz:nempe fegmentoruminuicem 2qualium tredecim, qualium totus circulus
eft quindecim.In codem porrd circulo,anguli qui fuper ®quales circunferétias de-
ducuntur, fibi inuicem funt zquales, etfiad centra, etfiad circunferentias fuerint
.. -deduéti,per vigefimamfcptimam tertij. Aequianguli cft igicur ipfum a/bsc/dres
" quintidecagonum. Patuit qudd & zquilaterum, & in dato circulo defcriptum. In
o lto itaque circulo a/b/c/dve, quintidecagonum zquilatcfum & zquiangulum de-
Leribitur. Quod tandem faciendum receperamus. Corollarium.

:q Qudd fi per fingulas fegmentorum &angulorum quintidecagoni diftinctiones,
- -re€tz ducitur linez circulum ipfum contingentes, & ad rectos angulos cum pro-
- duttis & centro femidiametris conucnientes : quintidecagonum zquilaterum &
. zquiangulum, circa datum circuld defcribetur- quemadmodiim duodecima huius
quarti propoﬁtionc,dc circun('crib(‘:ndo tradldignus _pcntag_ono- ([H_aud dlmnllll‘
ter, pet ca qu decimatertia & decimaquarta ciufdé quarti propofitione, de peta-
gonis oftenfa funt:in dato quintidecagono zquilatero & 2quiangulo, circulum de.

fcribere,ac circunfcribere licebit.
?UQuarti libri geometricord elementord, FINI S.‘é
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_ris;In Quintum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
@ Diffinitionum clucidatio non afpernanda. |

. ORONTIVS. . | ,

OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTE

gl cedentibus libris,quantitatis continuz qualitatem,illi¥{q dimenfios

4! nes aperte dcmomauit:iam binis fuccedentibus libris,magnitudind

‘3. Irationcs,atque proportiones,acutifﬁmis profequitur oftenfionibus.

fi Huius itag libri quinti fcopus eft,de proportionibus in vniuerfum Scopus huiys

A pertractare:fingula enim que in eo dem3ftratur,né foliim ad geome 1ibri quinei.
g 4 trica videntur {petare contéplationé, fed comune aliquid habét cum

= —e! A rithmetica,& Mufica,8cum do&rinis omnibus que fub mathemas

tica traditione cGprehendiitur. Verim quonia de proportionibus futurus eft fermo,propot

tio auté rationd videtur effe fimilitudo:de rationibus, quibus ipfa cGponuntur proportios

hes,in primis trattandii eft.prius enim oporter agnofcere fimplicia,§ cSpofita. Ciim igirur De magnitus

binz magnitudines inuicé cSparantur:hz proculdubio aut zquales,aut inzquales offendiis f;'::"“ cdpas

tur Propriii enim quantitatis effe diffinit A riftoteles,fecundii eam aquale,vel inzquale dis one.

ci.& huiufcemodi coparatio;habitudo dicitur:qua Euclides, ad veterii imitationem,rationé pyabirydo.

adpellar. Ipfz auté magnitudines,termini tunc vocitatur: illa quidé qua alteri refertur, ans Ratio.

tecedés:reliqua verd,confequens,ad quam fcilicet alterius fit coparatio.Id porrd,quo altera

diftar a reliqua:differétia proprie dicitur. @Quoties itagy propofitz & adinuicé comparatz

magnitudines,fuerint inequales, & minor metitur maioré, hoc eft,aliquotiens fumpta,fen

per datum aliquem multiplicata numerum, ipfam maiorem reftituit magnitudinem : tunc

minor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur: quam vulgus peculiari nomenclatura, iuxta Quota feu

multiplicationis numerum, multiplicativam feu quotam partem eiufdem maioris adpellat. multiplicatis

Quz ab Euclide ita primim diffinitur, : ua pars.

EYKAEIAOY XTOIXEION FEMFTON.
@MigB- Thi pigibos }uyéear;,'z'v tAaorop ¥ peZovoe,S7op ko B 7 pdgop.
1 Pars eft magnimdo magnitudinis minor maioris,quando minor

mectitur malorem. . o
Vtpote,binis magnitudinibus datis,quarum altera bipedalis,altera verd fextupedalis exs gygpiz quos
iftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,{extupedalem metitur magnis ¢ partis,
tudiné:idcirco bipedalis magnitudo, pars eft ipfius fextupedalis magnitudinis,& tertia pars
eiufdem fextupedalis peculiari difcretione vocatur. @Ipfa porrd maior magnitudo, quam
minor fuprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur magnitu:
dinis,hoc eft,multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel ex multiplici
ciufdem minoris repetitione confurgens. Hinc dicit Eudides.
CpoRawAdaaiop 3,7 pagop 7 iAaoro®- dmmp kempBiTon Kzzd & iNaToG-.
2 Multiplex autem,maior mindre,quando eam metiturminor.
Vtin przaffumpto nuper exéplo,fextupedalis magnitudo multiplex dicit ipfius bipedalis ﬁpudf, '

Multiplex,
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magnitudinie,vtpote,q multotiens;hoc eft ter, eandem bipedalem contineat magnituding,
feu quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea extupedalis, triplex ipfius bipes
dalis peculiari reftrittione vocatur.€Cm autem minor magnitudo aliquotiés umpta, feu
multiplicata,plus aut minus efficit,quim fit ipfa magnitudo maior:n3 quota, fed adgregas
tiua pars ipfius maioris videtur effe magnitudinis,ex quotis fcilicet partibus adgregata,ab

“ipfarum partium quotarum tum numero, tum qualitate denominanda. Veluti quadrupes

dalis ad fextupedalem relata magnitudiné , adgregatiua pars eiufdem fextupedalis dicenda
cft magnitudinis.Componitur enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus,quarum ques
libet tertiam fextupedalis partem efficit:hinc bipartiens tertias eiufdem fextupedalis geno
minatur. €Quz igitur adinuicem comparatx magnitudines, comuni aliqua metiuntur mas
gnitudine: commenfurabiles, feu communicites,& rationales adpellantur.Cujufmodi funt
omnes numeri, a binario in infinitum diftributi,quos indifferenter metitur vnitas: omnes
infuper ad numeros relatz magnitudines, determinatam inter fefe rationem vel habitudis
nem obtinentes.Quibus autem non accidit aliqua & pet numerum exprefla menfuratincss
menfurabiles,& incommunicates,irrationalé{ve dicuntur magnitudines, quarum habitudo
determinatis non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati geometrici.
Tfla igitur rationalium vel irrationalium,feu cdmenfurabilium & incomenfurabilium mas
gnitudinum comparatio, vet habitudo,ratio (quemadmodim fupra diétum eft) i veteribus
adpellatur:quz ab Eudide in hunc modum diffinitur,
QAGYS- B o peptdBp Spuoprvip & koot wHNikdTHT MROS X ANAR DIk O')ckane.

Ratio eft duarum magnitudinum eiufdem generis aliquatenus

adinujcem quedam habitudo. .

Sola enim vniuoca veniunt inter {efe comparanda,vtpote,nutnerus numero, finea linez,
fuperficies fuperficiei,folidum folido,fonus fono,tépus tempori,velocitas velocitati,& qug
funt huiufcemodi. Inter ea enim qug diuerforum funt generum,nulla videtur accidere com
paratio. €Offenditur autem ratio inter numeros abfolut® confideratos, quam arithmeticd
nuncupamus rationem:intérve fonoros,hoc eft,ad fonorum hormoniam relatos numeros,
quz harmonica ratio dicitur: vel inter abftractas tum & materia,tum 3 numero magnitudis
nes,qu ratio geometrica proprié nominatur. Quzcunque porrd rationes inter ipfos ins
ueniuntur numeros,eazdem inter fingula continuorum oa'enj:mtur genera:at non ¢ diuers
{o. Arithmetica fiquidem ratio,tantummodd rationalium videtur effe magnitudinum:geos
metrica verd , tam rationali@ quam irracionalium contemplatur magnitudinum habitudis
nem. Quzcung infuper rationis diuerfitates vni continuorii accidunt generi,vtpote lineis:
czteris continuorii videntur euenire generibus,fuperficiebus inquam & folidis. quod ipfis
non folet accidere numeris.Idcitco de geometrica, & veluti principatum obtinéte ratione,
hoc loco traftare principaliter intendit Euclides. @Duplex eft autem ratio geometricazaltes
ra quidé zqualitatis,cuius differétia nulla eft:altera verd inzqualitatis,cuius rationales {pe
cies funt quing: tres quidé fimplices,vtpote multiplex, fuperparticularis,& fuperparti€s:&

- duz ex eis cSpofitz, {clicet multiplex fuperparticularis,& multiplex fuperpartiens. Primd

igitur do&rina fimplicium, poftea cztera in vniuerfum perfcrutitur rationum difcrimina:
debet enim fimplicium do&rina, in omnibus do&rinam przcedere compofitorum. @Muls
tiplicem i olemus adpellare rationem, quoties maior magnitudo minorem (vti fuprd
dium eft)pluries & adrquatd comprehédit magnitudinem: quz in duplam vt quaternarij
ad binarium, triplam veluti fenarij ad ipfum binarium , quadruplam vt duodenarij ad ters
narium, & deinceps ita quantumlibet fubdiuiditur,prout maior magnitudo bis,ter,quater,
pluriéfve minorem comprehendit. Superparticularis auté ratio dicitur,cim maior magni
tudo minorem femel,& quotam infuper minoris partem continet:quz fefqualtera dicitur
vt ternarij ad binarium, aut fefquitertia yeluti quaternarij ad ternarid, vel {efquiquarta vt
quinarij ad quaternarium,& rc(%ondcnter ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mino
ris magnitudinis partem,vel tertiam, aut quartam, alifmve quotam partem efficit, & dato
quouis numero denominatam. +Superpartientém verd rationem adpellamus,quotits mas
ior magnitudo minorem itidem femel comprehendit, & contingentem praterea vel adgre
gatiuam eiufdem minoris partem,ex quotis ipfius migpris partibus compofitam: quz vas
¥id;pro numero ac ratione partium, fortitur difcrimina. Alia enim {uperbipartiens tertias

-
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diditur, vt quinarij ad ternarium: alia fupertripartiens quartas, velut feptenarij ad quaters '

narium:alia verd fuperquadripartiens quintas,veluti nouenarij ad quinariii,& deinceps ita
fine ftatu,vocitacur.  Hinc facile colligitur,vtriufgs copofitarum rationum diffinitio. Muls
tiplex enim & fuperparticularis ratio dicitur,dim maior magnitudo minor€ pluries,& quos
tam infuper eiufdem minoris partem comprehendit. Mulriplex deniqg & fuperpartiens ras
tio nominatur , quoties eadem magnitudo maior, minorem itidem pluries , & partem vls
tra non quotam, fed ex quotis eiuidem minoris partibus adgregatam continet. Qua tum
pro varietate multiplicis,tum pro veriufque & fuperparticularis & fuperpartientis dwerfis
tape,in varia,&(fi liceat dicere)infinita compofitarum rationd partiuntur difcrimina. Cas
tera autem ab his magnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramus:furdz
irrationaléfve nuncupantur. Porrd hzc omnia velim intelligas, dum maiores minoribus
comparantur magnitudines: nam fi minores ipfis maioribus comparétur magnitudinibus,
fubrationales erunt minores maioribus. Hinc talium magnitudinum rationes,fubmulriplis
«es,fubfuperparticulares,{ubfuperpartientes,fubmultiplices fuperparticulares,& fubmulis
plices fuperpartientes,pro ratione atque tranfpofitione terminori,adpellitur. €Cuiuflibet
autem fuprafcriptarum rationti cum alia quauis fimili ratione cGparatio vel habitudo(non
vt magnitudo magnitudini, fed vt hzc ratio cum illa ratione comparatur) proportio dicis
tur:cuius hzc eft fummaria diffinitio,
QAvahoyia 5 ¥orp,i T8p Népwp dpoioms. : i
4 Proportio vero,eft rationum identitas. .
Hoc eft, duari pluritimve geometricarii'rationii fimilitudo.vt fi duplam duple,fefquals

teram fefqualtera, pluréfve du‘flas,aut fefqualteras , & alias quafcunque fimiles rationes:

inuicem comparaueris. Nam de arithmeticasatione , quam vocant zqualium differentias
rum inter datos numeros obferuatam progreflionem:nihil ad przfentem do&rinam. Nes

que de ratione mufica, qu potius harmonia quzda efle yidetur:vtpote,quz fit cim oblas.

tis tribus numeris,quam rationem maximus obtiner ad minimum,eam quog feruat diffes
rentia maximi fupra medium ad differentiam medij fupra minimum , in {upra fcripta ras
tionum fimilitudine minime confiftens. Sicuti enim arithmetica progreffio, 3 mufica difs

Multiplex fise
perparticulas
ris.
Muldiplex fixs
perpartiens,

Surde ratios
fes.

Nota_t!dum.

¥

¥

De rationum
coparatione,

De rationeas
rithmetica.
De muficara
tions.

ferre perhibetur harmonia : fic & geometrica proportio ( qua fola peculiari nomine pros -

portionis venit adpellanda)ab vtraque diftinguitur. €Eft autem geometrica proportio aut
continua , aut difcontinua . Continuam adpellamus proportionem , cum datis quotlibet.
ciufdem generis quantitatibus,omnium antecedentium ad proxime fuccedentes cGtinuata
feruatur rationis habitudo:fic vt prima folim antecedentis,vitima verd cS{equentis,inters
mediz autem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpote ctim. prima ad fes
~cundam eam feruat rationem,quam fecunda ad tertiam, & tertia ad quartam , & deinceps
fta quantumlibet. Quacung igitur continua proportione ligantur , eiufdem oportet effe
generis:propter neceffariam cuiuflibet antecedentis cum fuo confequente refpondentiam,
& continuddam inuicem cSparabilium habitudinem,fiue relationem. @Difcontinua verd
proportio,fit:ciim oblatis quatuor,pluribiifve quantitatibus,prima ad fecundd eam habet
rationem,quam tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& confec}uentur'ira quantumlibet.-
Huiufcemodi nane rationii fimilitudo,vel identitas,proportio,fed difcontinua vocitatur.
confequens enim primz rationis,non fit antecedens {ecundz:necp item confequens ipfiys.
ejz,in tertiz rationis continuatur anteced€s. velut ipfi c6tinuz diximus cuenire pros
_ portioni. Poffunt itaque genere diuerfa, difcdtinua inuicem proportione colligari:ob fins
gulorum antecedentium,ad fingula confequentia, feparatim factam comparationé. Eadem
nangque ratio inter duos accidens numeros : poteft fimul inter duas lineas, bindfve fupers.
ficies,aur alias quafuis inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difcons
tinuam proportionem fub pari femper terminorum comprehendi numero:continui verd
tam parem,quam imparem admittere terminorum feu quantitatum multitudinem.

Qadyop Exdp moe ERNAX pepibn Nigioes,& duvat o TR a@ARIRIéWvas &RNRGY «'mi)ix{p.i
$ Rationem habere adinuicé magnitudincs dicuntur,quz poflunc

multiplicatz inuicem excedere.

Poft ipfius rationis,atq proportionis adfignatas diffinitiones: deferibit cofequéter. Eﬁt :
clides,qualiter inuicem comparatz magnitudines rationé habere dicatur. Cim igitur cam

kj
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rationalium quam irrationalium hic perferutentur magnitudind habitudines , & ipfa frras
tionalium magnitudinum habitudo,tum nobis,tum ipfi nature fit ignota,denominationem
ab aliquo non valens accipere numero: coaltus eft Eudides(vt generalem quandam ratios
nalium & irrationalium prafcriberet diffinitionem ) ad cSparatarum inuicem magnitudis
num confugere multiplicationé;hoc eft, per ipfarum magnitudinum zqud multiplicia difs
finire, qualiter magnitudo alteri comparata magnitudini rationem habere dicatur . Si igis
tur magnitudo a/magnitudini b/comparetur , & ambz zqualiter multiplicentur , hoc eft,

Exemplum. ambarum fumantur zqué multiplicia,c/quidem ipfius a,& dy
¢ ™ ipfius b: quam rationem habebit multiplex ¢’ad multiplex d,

( [‘;‘ " eam feruabit & /magnitudo,ad b/magnitudinem. Quafi igno

— ta inter /& bydifferentia,per multiplicationem ipfari augeas

d tur magnitudinum:& in rationis ignotz nos inducat agnitios

Notandum. pem. Tanta fiquidé multiplicium cii fubmultiplicibus,f{eu partibus inuenitur efe fraternis
tas:vt ipfg 2qué multiplices magnitudines nd poffint aliqua rationalé aut irrational€ inter
fefe habitudiné obferuare, quin ea fimul partibus accidat fubmultiplicibus, & & contrario.

a IIEp'(ge} &uTE Noye peyibn Nperae dvoeeymeBropmos RluTa) opyuork TpiTop Mg Témmeglop,
vy & T mplirY w) iy ioduis MMa@AGAR,TEp T SOUTie Kotk TeTReTS 0dKIE TWOAS
AawAaciwpuad® daviovouw moRxwAxTI 18p nceT 8P op teaeries,A dpoe iMGTNyE ape G ¥,
i dpoe zbpisn MugBivee xoeTccRmhar,

Inecadératione magnitudines dicitur effe,primaad fecundi & ter

tiaad quarti:quido primg & terti¢ ¢que multiplicia,fecid¢ & quar
- tgeque mulciplicia,iuxta 1uiuis multiplicationé vtraq; vtrig; vel
- vni excediit,vel vna zquales funt, vel vna deficiie fiptzadinuicé.

%.t magnis *Oftenfo qualiter magnitudines rationé habere adinuicé iudicentur:diffinit refpondenter
:!“ “'“t'ig €as Euclides,quonam modo magnitudines ipf¢ fimilem videdtur obtinere rationé;habitudihifs
confiftant. . ve nancifcamtur identitatém. Quz diffinitio non potuit per alicuius pracedentium quings
rationalium f}sc cierum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis,aut fuperpars

~ ticularis, aut fuperpartientis,vel multiplicis fuperparticularis, vel deniqg multiplicis fupers

~ partientis defceibi fimilitudinem:propter furdas (vt vocit)irrationalii magnitudinum has

. bitudines, quarum deno minationes exprimi non poffunt. Confugiendum ergo fore exis

ftimabic Euclides,ad contingentem 2qué multiplicium habitudinem, tam continug, quim

Notandum. feparatim fa&ta eariidem magnitudinum relatione. Nam in proportionibus ficuti anteces
dentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia,mutuam quandam inter fefe vidétur habere

- relationem: haud diffimiliter ip forum antecedentium, pariter & cdfequentium 2que muls
. ., tiplicia, iuxta quamuis multiplicaionem coaffumpta,fraterna quadam rationum colligans
~tur fimilitudine, atque & diuerfo : tametfi alia inter ipfa 2qué multiplicia, ab ea quz inter
i partes offenditur fubmulriplices, contingat plerunque rationum identitas. Qudd auté ex
, multiplicium pfoportione,earundem partiii, fub multipliciimve magnitudinii proportio,
 vel & conttaria fubfequatur:fuccedentibus oftédetur propofitionibus. prius enim diffinire,
Diffinitionis quam diffifiitorum concludere neceflitatem eft operzpretium. €@Cum itaque fimilitudo
clucidatio.  rarionis,binarjutn ad minus rationum, & proinde quaternarium magnitudinum videatur

»

", cundam, & tertia ad quartam:quando prima & tertiz,hoc eft antecedentiii magnitudinum
.+ fumptis 2qué multiplicibus,& confequentium itidem magnitudinunn, fectidz videlicet &
- quartz , zqué multiplicibus( etiam in alia quauis ab antecedentium mulriplicatione) coafs
umptis, multiplex prima ad raultiplex fectidz eam feruat rationem,quam mul.tlpl_cx ters
tiz ad multiplex quart:fiueipfa ratio maioris , aut minoris extiterit inzqualitatis. Hze
enim de exceffu,vel defe@u proportionali veniiit intelligenda. Velut ex obietta numeros
Exemplum, riim potes colligere formula.Inquanus [a b c|d |- _
. meri dati fint a,b,c,d:8& ipforum 2/& ¢, [12] 6 || 8 | 4 | Nu.difcontinug proportionales.
.+, Primi inquam & tertij zque multiplices |¢| g'|| f | h -
t &,f,nempe dupliznimerorum autem b,d, |3418[[16]12| Aequé multiplices.

-~

" exoptare numérum:ait Eudides,magnitudines in eadem effe ratione,prima quidem ad fes .

300



LIBER V. o 1

 hoc eft fecundi & quarti zque itidem multiplices g,h,vtpote tripli. Et qtioni multiplex e/
ad multiplicem g/eam habet rationem, quam multiplex £/ad multiplicem h (vtrobigs enim
fefquitertia) neceffum eft primum numerum a/ad fecundum numerurmn bream fimul obfer
uare rationem,quam tertius numerus «/ad quartii d,ncmge duplam.Haud aliter de magnis
tudinibus, fiue continuis intelligito. € Hinc fit,vt in continud proportionatis, vbi videlicet De contima
sonfequens primz rationis fit antecedens fecundz,{umenda fint 2que multiplicia fingula: ;:rtionu
rum magnitudinum iuxta eandem multiplicationem,hoc eft,aut fimul eripla,auc fimul quas E;ous.
drupla,&c.propterea @ feclida magnitudo,ipfius tertiz fimul fungatur officio, & geminas

botentia magnitudines reprzfentet. Ve datis in exemplum a,b,c,numeris: quorum zque .
alblc] ) | multiplices fint d,e,f,v ""ifu’d’?l“i Exemplum
8| 4] 2| Nu.continué proportionales. dgm 1p{ius a,& &/ipfius bjatg fripfius c.

PITIY, : : Si multiplex d/ad multiplicé e/ habuerie

e eam rationem, quam idem e/ ad f: tunc

24[12] 6| Aeque multiplices — a/primus numerus ad fecundum b/ eam

fimul obferuabit rationem,quam idem numerus b,ad tertiii c. quemadmodim ex ipfa nus
nerorum potes elicere defcriptione:in qua tam dati numeri a,b,c, § eoriidem numerorum
=que multiplices d,e,f,{ub dupla inuicem ratione proportionantur.

€1 fv 7op &uTdp tyorme gtyien AcyopyaciceAopop kahadd o,
= Eandem autem habentes rationem magnitudines, proportionas Diffnitio

portionalia.
les vocentur.
Cim enim proportio rationum fit idéticas: fit vt magnitudines,qua in eadem offendens
tur cffe ratione,vel inter quas rationum offendetur fimilitudo(fiue continua,fiue difcontis
nua ciufdem rationis obferuetur identitas )proporcionales adpellentur.

Qo & 7 ivduig mRAawAfwp P pfy T8 mpdsrd wMawAdonop abbixy F 7% Ayrips
AT, P & F 7piTs moRMamALTIop uh EPixh F 7 T8 MBR@ARAS,TiTE P
. wp&Top meos P MivTegop pegovac Abyop ixsp Nigifoersiatp % ?l"ro? aedg P Timeervp.
8 Quando verozque multiplicid multiplex primi excefleric mul= mproportior

tiplex fecundi , multiplex autem tertij non excefleric multiplex g+

quarti:tunc primum ad fecundum maiorem rationem habere dis niti-

cetur,quam tertiumad quartum.
. Quemadmodum datarum magnitudinum continuam vel difcontinuam proportionem,
ex coaflumptorum zqué multiplicium, & ordinatim comparatorum propertione pendere
diffinitum eft:haud diffimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio,ex fus
prafcripto modo fumptorum aqué multiplicii difproportione, verfa vice colligitur. Eft
enim difproportio,rationd diffimilitudo:vtpote,quando prima magnirudo ad fecundd ma Difproportio
iorem vel minorem rationem habet,§ tertia ad quartam.Huius itaque diffinitionis hzc eft
fumma. Si quatuor oblatarum magnitudinii coaffumantur zqué multiplicia prima & ters g0 -0 o
tiz,atq fecundz & quartz , & multiplex prima ad multiplex fecundz maiorem rationem jneerpretatio
habuerit,§ multiplex tertiz ad multiplex quartz:tunc prima magnitudo ad fecund maios
rem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quartd:& fi minoré,minoré. Et proinde
rationum fubfequetur diffi unilitu?o,ergo difproportio: fiue ip{z magnitudines continua,
vel difcontinua ratione,feu relatione terminorum inuicem conferitur. Quorum exempla
dare,inutile iudicamus : vtpote , quz i contraria proportionalium interpretatione colligi
vel facilé poffunt.
@ Avahoyine 5 oF Fiatp Spoig iNaxlsaig ¥sip.
9 Proportio autem in tribus terminis ad minus eft. o
De continua velim intelligas proportione.Ciim enim proportio rationd exiftat fimilitus
do:operzpretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratios
_ nes,¥ proinde terminos quatuor,duo inquim antecedentia & totidé confequétia. Et quos
niam in proportione continua, confequens primz rationis fic anteced&s fecunda,in difcon
tinua verd minime : fit vt continua proportio non poffic confiftere in paucioribus tribus

k.il‘ .
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ténnixﬁs,difconﬁnua autem in paucioribus quatuor.Hi funt ergo' numeri terminorum mis

nimi,inter quos videtur accidere proportio:maximi verd,nufqua dabiles funt,vtpote,quos

niam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum.

QOTay Tpie peyidn kvdhayop i, P wpbTOp G P TEiTOp, dimAaalore Nyop xdp Npera,

Rwreg nebo P duTegop.omep § Tiarape peyidy dwehoyop P meGTOp WS P TiT R op, TRiwAK- ‘

aiove Adyop Sxap Mprm S abd meds P dleiTBPop,uj ad LElsini wAGop,twg kp i varhoyice bamdpyy. |
Qud rationt Quando tres magnitudines proportionalesfuerint:primaad ters 10
abeatprima . - s N .
magnitado . tiam duplicé rationem habere dicetur,quamad fecundam.Quan

e e do autem quatuor magnitudines proportionales fuerint: prima

cStinué pros

portionsl®. ad quartam triplicem rationé habere dicetur, quim ad fecunds,

& femper ordine vna plus,quoufg; fit abfoluta proportio.

Hic diffinit Eudides quam rationem habeat prima magnitudo ad vitimam,in continu&
proportionalibus. Senfus itag diffinitionis eft,qudd in proportione continua ratio extre
marum magnitudinum,ex fingulis rationibus in eadem occurrétibus proportione inuicem
.. compofitis generatur.Hinc fit,vt in minima proportione, quz fub eribus comprehenditur
Xi:; :n“;’ ?1:: terminis,prima magnitudo ad vitimam duplicem rationem habere dicatur,quam ad fecup
dines prgpon dam,hoc eft,ex ipfis duabus rationibus fimilibus, prim¢ inquam magnitudinis ad {ecundi,
tionalcs, & ciufdem fecundz ad tertiam inuicem compofitis,vel altera carum duplata confurgenté,

Multiplicandi funt igitur ipfarum rationum denominatores adinuicem : producetur enim

optatz rationis denominator.quemadmodim feciido capite, libri quarti noftre docuimus
Arithmeticz.& quintadiffinitione libri fexti clarius oftendemus. Sint exempli caufa obies

Exemplum. g numeri a,b,c,fub dupla ratione proportionati.vtraque igi '
’ tur ratio a binario denominatur numero.Bis autem duo eﬂgo
ciunt quatuor:a quibus ratio primi numeri ad tertid, hoc eft,

a/ad csdenominabitur. Erit ergo primi ad ipfum tertium ratio ' ' :
. uadrupla, feu primi ad fecundum duplicata. €Porrd fi quas
¥bi quatuor 9 pia, ‘eu primi um dup! ) itq I
magnitudis  tuor extiterint magnitudines cbtinu¢ itidem proportionales:
nes continué primaad quartam triplicem rationem habere dicetur,quim ad fecundam;hoc eft,ex tribus
ﬁ"f’:‘.‘" Fi"°’ rationibus,prima quidem ad fecundam, & fecundz ad tertiam, atq tertiz ad quartam ges
;Ioo t:nn;u:. neratam. Sed animaduertas oportet,qudd in trium aut plurium rationum compofitione,
" operzpretium eft ex duabus primis vnam efficere rationem,8¢ ex illa confequenter & fucs
cedente tertia vnam rurfum conftituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum ration(i
Exemplum. multitudine. Dentur in exemplum quatuor numeri continu¢ proportionales d,e,f,g, fubs
pupla itidem ratione diftributi . Quzlibet igitur trium ratios 5 4, . .
num, a binarip rurfum denominatur numero. bis auté duo, d c £ g

efficiunt guatuor,quz oftédunt primum numerum ad tertii, i
vel fecundum ad quartum,quadruplam obtinere rationem:bis ’l
autem quatuor,reftituiit oéto,a quibus o&upla ratio denomis

natur . Alo itaque eundem primii numerum ad guartﬁ,o&us
plam feruare rationé.quz non propterea primia fecundum triplata ratio vocitatur,qudd
ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda:fed quoniam ter in eadem propor
tione reperiatur,ex qua quidern triplid ratione,extremorum ratio fuprafcripto modo con
furgic. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,{i eam rationem quz eft primi
ad tertium,vel fecundi ad quartum, per rationem eiufdem primi ad fecundum multiplicas
ueris.Vtraque enimin przaffumpto numerorum exemplo eft quadrupla: quz in duplam
Vbiquinque duéta, reftituit o&uplam. €Quad fi quing magnitudines cStinue fuerint proportionales,
",'l.:ltl’ uresfue prima ad quintam quadruplicem rationem habere dicetur, quam ad fecundam:fi fex,quin
dince "EUt ¢y plam,8 conf egt;cnrcr ita,vna femper ordinatim adiunca ratione, pro extéfions propors
tionis,vel adiunéto magnitudinum continug proportionalium numero.
CopiAoye pey0n NipaToce divaee, T 1 iy peee i irys pSfpors 7ol § b ulpee ol Sampsvoig.
Similis rationis magnitudines dicuntur,antecedentia antecedens 1

tibus,& confequentia confequentibus.
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¥~ 1d eft,fimilitudo rationum inter eafdem magnitudines inuicem proportionales,non fos
Mm inuenitur per relationem antecedentium ad fua confequétia,vel & diverfo: fed tum ex

forum antecedentium,tum etiam confequentium inuicem fata comparatione.Ex quibus
{ubfcriptz rationumillationes, {peciéfve proportionum deriuatz fune:qua primim diffi
niuntur ab Euclide,poftea fuo elucidantur & oftenduntur ordine.

Qe R g Ao B Ninkis B Upupsis A  indufvop,aeed 5 ampulfes 785s i plop
12 Permutata ratio,eft acceptio antecedentisad antecedens, & confe

quentis ad confequens. |
- Vtpote, fi fuerint quatuor magnitudines inuicem proportionales a,b,c,d, ficut quidem
- 6. 3. ad b,ita sad d:inferamus autem,& permutatim igitur ficue
b c - d  a/ad ¢,itabsad d.Hanc rationum illationem, permutatam ads
W pellamus. permutatur enim c6fequcns primz rationis,in ans
‘%/ tecedens fecundz: & antecedens eiufdem fecundz rationis,in
. . confequens ipfius primz vertitur.Primz itag rationis vterq
terminus,antecedentis:& vterg terminug fecundz rationis,confequentis zngitur officio.

@AvemreMphoyoe Kki,j\ﬁ%e'ﬁ Efnv,w?'/x be iysp&}ou,'nef?; P i pfuop iss kabuSop.
‘13 Conuerfa ratio,eft acceptio confequétis tanquim antecedentis,

ad antecedens tanquam ad confequens.

Id eft,confequentium in antecedentia, & antecedentium in confeguentia rmutatio: ras
tionem maioris inzqualicatis,in rationem minoris,aut & diuerfo,couertendo.Ve fi a/ad by
eam habuerit rationem,quam ¢/ad d:& a c5uerfa terminorum ratione inferamus. ergo fi¢
cut bsad ajita dradic.  Igitur in permutata atqs conuer{a ratione, nulla terminorum {ubs
fequitur alteratio:fed & antécedentia, & confequentia manent fubftantialiter eadem.

Csivbeais Noys ¥53,Ninis 7 ipapivg i 73 imopivg,doe Wis aehs dud % Lmbpuop.
14 Compofita ratio, eft acceptio antecedentis cum confequente, fi=

cut vnius,ad ipfum confequens. :
‘Solemus nonnunquim in proportionibus arguere 3 diuifis ad conjun&a: vnde huiufces
modi rationis illatio,cSpofita, feu coniunéa ratio dicitur. Eft enim acceptio cuiuflibet ans
., tecedentis cum proprio confequente, tanquam vnius antece:
ab. a. b cd d. dentis,ad ipfum confequens. Vtpote,fi a/ad bsed habeat ras
\y tionem, qui c/ad d:& cSiunctim inferamus. Igitur ficur a/by
ad b,itac/d/ad d.augentur enim proportionaliter antecedens
tia,per confequentium ipforum compofitionem. Huic cStras
ria eft diuifa,feu difiun@a ratio:qua ita diffinitur, .
Qaidtgiais Aoy isi;Ninig & daregoxiie, "bpixd iy dufpop ¥ imopivs akds ud P iarb pfyop.

‘12, 8. 4. 6. FR

C.

15 Diuifa ratio,eft acceptio cxccfrus,quo excedit antecedens ipfum

confequens,ad ipfum confequens.
Hoc eft,comparatio differentiz cuiuflibet antecedentis fupra confequens proprium, ad
?fum confequens. Veluti fi eadé fit ratio a/bsad b, qua eft c/drad d:& diuifim in hunc mos
um inferatur.Igitur ficut a/ad b,ica c/ad d.Eft enim a/differentia, qua tota a/b/ipfam b/fus
perat:& c/itidem differentia,qua tota c/drexcedit ipfam d.Hic aut& modus arguendi,a cons
iunétis ad diuifa nuncupatur. :
QAvaspopi Noy 851, Nindig 7 i spive meds Th “zbPoxchpyk amtdisd 78 kndpfpop 7 iaopivs,

16 Couerfio rationis, eftacceptio antecedentis ad exceflum, quo ex=

ceditantecedens ipfum confequens.
Hanc euerfam rationem plerigs nominant. Eft enim comparatio cuiuflibet antecedentis,
ad differentiam,qua idem antecedens fuum excedit confequens. Exempli gratia.Sit rurfum
' . koﬁi-
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veluti a/b/ad b,itac/d/ad d:& conuertamus inhuncmod@.Ers 4, 5. 4. & 4 o
go ficut abr ad ajita /drad c. Sunt enim & & c/differentiz, ab. b, a. cd d ¢

quibus & d/ab ipfis a/b/& c/d/fuperantur. In compofita igi

tur,& diuifa ratione, ac conuerfione rationis,quanquam nihil

{fumatur extrinfecum: alterantur nihilominus termini, ij

fecundum fubftantiam minime permanentes. . _
Qaiios iyog 85, mAaivwp difwp papsdy,@ ERop kumisTowp » @A§IO- (b Rio Aapparos
pivwp,@ of T8 &urd Nye: By § b od Tois mpdvis peyiteot, P mpdTop mog P loxaTop,dv.
Twg of Teis EVTE oig peyitiar,® mpBTop mpds 3 loxeTop:i XRAw g, Ninis F Eugapyuad’ vaet-
edeunp T pioep. - :

Acqua ratio,eft pluribus exiftentibus magnitudinibus,& alijseis
zqualibus multitudine,cum duabus fumptis & in eadem ratione:
quando fuerit ficut in primis magnitu inibus primum ad vlti-
mum,fic in fecundis magnitudinibus primi ad vltimum. Vel ali=

ter.acceptio extremorum, per fubtra&tionem mediorum.

Exempli gratia,fint primi ordinis quantitates a,b,c,fecundi verd d,e,f:(itq /ad brveluti
d/ad e,& brad c/ficut e/ad f:vel a/ad b/ficut e/ad £,& bsad c/veluti d/ad e:8 concludendo fubs
inferamus. Igitur ficut a/ad c;ita d/ad f. Huncmodum argués 4 * ;
diex zquali, aut ex 2qua ratione vocitamus. Vefiaadb/& 56 3 1. 3
d/ad e/fefqualteram, brautem ad c/& e/ ad fiduplam obtinues 2. 5. ¢ d. e £
rit rationem:vel a/ad b/& e/ad frdupla,bs autem ad czatque d/ W
ad e/fefqualtera ratione proportionetur: neceflumeft  ad ¢,

~ atque dsad fytriplam obferfiare rationem. vt ex ipfa numeros
rum potes elicere formula. :
@remeypin GvaNoyie Bip o Saup § s iyd plvop-mpde Labufuop o Surwe iydplvopmpds 7 td-
Fpop:ii & xod dog Lmbpfuop mee &R M, BuTwe tawd ulvop mpde EM6 .
Ordinata groportlo, eft cim fuerit antecedens ad confequens, fi-
cutantecedens ad confequés: & confequés ad remaliam, {icut con

fequensad rem aliam. -
Expeditis qua ex eadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinit
tandem Euclides,binas proportionum fpecies,inter geminos proportionalium magnitudis
num ordines accidentes. Ordinatam itaque proportionem adpellamus, quando antecedens
tium & cofequétium ordinatim fit comparatio. Vt fi bini(verbi gratia) fuerint numerorum

ordines,a/b/c/inqua primus,& dre/fifecidus: fueritq 3
aad brveluti d/ad e,& brad c/ficut e/ad £.Hic rational 3 | P | € d|e
identitatem, ordinatam folemus vocitare proportiosl 91613 12)8 1 4

nem. Huic contraria eft perturbata,qua fic diffmitur, .

Cropary pivn I dvoehoy i ¥sip,dmoep mpiGp Svif pepsdlp,nod #Rap lowp dunis 7 wATbos
Fintfoazdos s of Tis mpdTOIS peyiBion igyd pvop, mpbs Lakpivop,BuTas o) Toig AdTEolg put-
¥i8eary inyd ufop mpds Lbuluop: g Atk of Tvie mpdTis peytocory Lardpufuop meds &R a1y SuTag
of Tis AcUTbp oig piyibeorp iy dpevop mplds &M w1 ’
Perturbata auté proportio,eft quando tribus exiftentibus magni-
tudinibus, & alijs eis zqualibus multitudine:fie ficut quidéin pri=
mis magnitudinibus antecedens ad cofequens,fic in fecundis ma-
gnitudinibus antecedens ad confequens:ficut auté in primis ma=
gnitudinibus confequensad remaliam, ficin fecundis resaliaad
antecedens.
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Hzc diffinitio tam lucida eft,vt ampliori non videatur indigere dedaratione.Non graua
beris tamen exemplarem intelligere formulani. Sint b dT —
- L8 Jalblel |djfel]f]
igitur rurfum a/b/c,& dre/figemini numerorum ordis KA KA ER
nes: {itque a/ad brficut e/ ad £,& brad c/veluti d/ad e. L 3 |
Hunc itag inuerfum proportionis ordiné(,_perturbatam proportioné adpellamus. @Przter
has auté, Zabertus Venctus adiecit extenfa atqp inordinatz proportionis diffinitiones,ab

. ipfiusordinatz atq perturbatz proportionis diffinitionibus minime difcrepates:quas tum

?uia in gracis nufquam reperi exemplaribus,tum qudd mihi fuperabundare videanitur,cés
ultd pratermifi. Omnis fiquidem extenfa proportio, ordinataeft:& inordinata,eadé’qu;
perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem,terminorum vtriu{gs ordinis
continuatam prafupponere relationem:cim fcilicet pracedentium rationum cofequentia,
fiunt antecedentia fuccedentium. Vt extenfa proportio, continué proportionalium fofums
modd refpiciat magnitudinum habitudiné:ordinata verd,tam continue, quim difcontinyé
proportionata.Et fic extenf{a proportio,fimul erit ordinata:fed non omnis ordinata,exten:
fa vocabitur. Idem velim habeas iudicium,de inordinata atq perturbata proportione.

Oibprpe o, © pedkeats  w.
E?xp i Sameoun periondaorwiBp pepdByicep® WATIG-yikasoy kdss iortuic mMamAd

Exéplii pets
turbate ratio
nis.

De extenka,
atq inordina
ta rationc.

Notandum.

arop,domemAdaiop Beip ip W prepeodp gy romummAdan isax uj ot wévie Y woirths,

aly

Theorema 1, Propoﬁtio I. |
@4 | fuerint quelibet magnitudines quarumliber magnitu:
. Idinumaaqualium numero, fingule fingulari zque mul-
JSP g2 ciplices: quotuplex eft vnius vna magnitudo, totuplices
erunt & omnesomnium. B

ORONTIV S.Sint a/bs & c/d/quzlibet magnitudines, ipfarum e/ & f/ma.
gnitudinum,zqualium numero,fingulz finigularum zque multiplices:vtpote,a/b,
1pfius e,& c/d/ipfius f.Aio,a/b/& c/d/magnitudines,totuplices fore ipfarume/&f/
magnitudinum,quotuplex eft a/b/ipfius ¢, vel /d/ipfius f. Nam ex hypothefi,tot
funt magnitudines in a/b, zquales ipfi ¢ : quot in c/d/magpnitudine, zquales ipfi f.
Sit vtraque multitudo,zqualis numero g.Etdiftingantur(exépli gratia)in a/b,ma
gnitudines zquales ipfi ¢,iuxta numerd g, ﬁnt'q;a/i,h/k,& k¢b: inipfa porro c/d,
zquales ipfi f,qua fint ¢/1,I/m,& m/d. Cuilibet enim magnitudini, quotlibet dari,
a___h___ k) veladfignari pofle zquales, recipiendi cft.Omnis pra.
¢ R terca magnitudo,in deferminatas quotlibet, & adinuicé
L'___,I.Tm__d zquales partes (etfi forfitan nondum przoftenfum fue
 A— [@3 it quanam ratione id exzquatur) abftractiue falté par-
3 . tibilis eft. Clim igitur a‘h/zqualis fitipfi e,& c/l/ipfi £
zquales cruntah/& c/l,ipfis e/& f/magnitudinibus, per fecundam communé fen-
tentiam. Rurfum quonii zqualis eft h/k/ipfi ¢,& I/mvipfi fizquales rurfum crii,
per eandem communem fententiam,h/k/& 1/m,ipfis e/& f.Haud diffimiliter ofté.
‘detur,quod & czterzk/b/ & m/d, cifdem e/& £ cozquantur. Quoties igitur a/bs
continetipfam e,aut c/d/ipfam fitoties a/b/& c/d,cafdem ¢/& f/fimul comprehen-
dunt,nempe fecundum eundem numerum g.Quotuplex igitur cft a/b/ipfius e,vel
c/dvipfius ftotuplices funt a/b/& c/d,ipfarii e/&f. Hoc autem in difcretis.cuidé-
tius manifeftatur: quemadmodum fubiecti formul videntur indicare numeri. Si

- fuerint igicur qualibet magnitudines quarumlibet magnitudinum:&c,vt intheore

mate.Quod oportebat demonttrare.
| | k.iii.

Notandum,

'Dedu&tio the
orcmatis.
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' Theorema 2, . Propofitio 2.

I prima fecund= zque fuerit multiplex & tertia quartz,fuerit »
S autem & quinta fecundz zqué multiplex & fexta quarte: &
compofira prima &quinta {ecundz zqué multiplex erit, & tertia
& fexta quartz. ‘

OR ONTIVS.€Sintenim fex magnitudincs,a/b/prima,cxf'ccunda,d/c/tcrtia;
frquarta,b/g/quinta,& ¢/h/fexta:quarum primaa-b/fecundz cAit zque multiplex,

6 ac tertia d/e/ipfius quartz f: & quinta rurfum b/g/ciuf
%—'—‘—‘—*—‘? dem fecundz c/zque multiplex efto, ac fexta c/h/eiuf-
% ¢ . p demfiquartz. Aioqudd compofitaex prima &quinta
. vtpote a/g,i‘Pﬁus fecundz c/erit 2que multiplex:ac ter-
— tia & fexta fimul, videlicet d/ h, ipfius quartz f. Cim

. enim ex hypothefi,2qué multiplex eft a/bipfius c,vt d/evipfius f: quot igitur ma-
ge;fct::g: gm'tudincsy (gx'nt in a/bc}zqualcs il;ﬁ G tot ﬁmt%c inde, zquall)cs ipfi f('1 Rur%um quo-
niam b/g/zque multiplex eft ciufdem cac e/ hreiufdem f: tot igitur funt magni-
tudines cidem c/zquales in b/g,quot & in e/h/zquales cidem f. Quot igitur funt
magnitudines in tota a/g,ipfi c/zquales: tot funt & in tota d’h, zquales ipfi f.fi ¢-
nim zqué multiplicibus,2qué multiplices addantur magpitudines:cofurgée zque
multiplices. Sed a/g,continet primi & quintam magnitudiné:d/h/auté,tertiam &
fexaam. Etcompofitaigitur prima & quinta a-g,{fecundz c/zque multipex erit:ac
tertia &fexta d/h,ipfius quartz f. Igitur fi prima fecid zque fuerit multiplex,

& tertia quartz:X quz {equuntur reliqua.Quod fucrat oftendendum.

Otbonpa 3y Peodeais >
Ap mpBTop Feurips ioduig ¥ mMawAdaiop,kod TeiTop TeTdpT S, MeoF dl iodxis A
EM@?\éma T8 el kod TelTE: wpek diios TR Angbivif tudpop teaeTips indmig isoce
mRxwAET0p, P 1Sy T Fevriosy® 3,78 Terders. '

Theorema 3, Propofitio 3.
1 primum fecundi zque fuerit multiplex,& tertium quarti, 3
fumitur autem equé multiplicia primi & tertij:& 2qué fum=

ptorum verunque vtriu{q; que erit multiplex, alerum quidem
fecundi,alterum autem quarti. |

ORONTIVS. Sit primum a/fecundi b/zqué multiplex,ac tertiumc ipfius
~quarti d; & accipiantur ipforuma/& c/zqué multiplicia,e/f/& /h. Dico quod ¢/
tam multiplex eft ipfius fecundi b,quim multiplex eft g/hvipfius quartid. Cum

¢ } m____genim per hypothefin, totuplex fic C/f/ipﬁus_ a, quotu-
A ' ' plex eft g/h-ipfius citot igitur eriit magnitudines in c/f7
G &quales ipfi a, quot in magnitudine grh/zquales ipfic.
g n o % Sit vtrag; multitudo,juxta numerum k.& difcernantur
(.t;_.__, ' (maioris cuidentiz gratia)in ¢/f;magnitudines zquales
L I }pﬁ a, fint'que e/L1/m,& m/£: & in g/h/magnitudine,ip-

1

« zquales , vtpote g/n, /0, & o/h. Et quoniam per
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hypathefin,2que multiplex eft 2/ipfius b,atq; cvipfius d. Eftatitem e/lipfi 2,8 g/n/
ipfi o/per coftruétionem zqualis. Aequalia porro eiufdé funt 2qué multiplicia,per
extz diffinitionis prjmi libri conuerfionem. Aequé multiplex igitur eft c/l/ipgus
b,ac g/nvipfius d.Et proinde 'm/zqueé multiplex itidem eft ipfius b,ac no ipfius
d.Sunt itaque fex magnitudines,quard prima e/l/fecundz brzqué multiplex cft,
ac tertia g/nvipfius quartz d: quinta rurfum I/mv ciufdem fecunde b/zque multi-
plex cft,ac fexta n/o/ciufdem quartz d.Et compofita igitur prima & quinta e/nv
ipfius fccundz d/zque multiplex eft,ac tertia & fexta g/o/ipfius quartz d:per an-
tecedentem feciidam propofitionem. Rurfum quoniam zqualis et m/f/1pfi 2,&
o/hy ipfic: equé multiplex itidé erit m/f/ipfius b,atq; o/hvipfius d,per candéfextz
diffinitionis primi libri conuerfionem.Oftenfum eft autem e/m/& grovipfarum by
& d/fore zqué multiplices.Sunt itag; rurfum fex magnitudines,quard prima e/m/
fecundz b/zqué multiplex eft, ac tertia g/os ipfius quartz d: quinta infuper m/f/
ciufdem fccundz b/zque eft multiplex,ac fexta o/h/ciufdem quartz d.Ec compo-
fita igitur prima & quinta e/f, ipfius {eciide b/zque multiplex eft,actertia & fexta
/h/eiufdem quartz d: per allegatam huius quinti fecundam propofitionem. Et
ﬁcinccps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro
contingente ?(brum zque multiplicium e/f/& g/h/multitudine. Atqui multitudo
¢/L,1/m,& m/f,multitudini g/n,n/0,& o/h/zqualis eft:vtraque enim ipfi k/numero
zqualis. Si igitur primi fecundi 2qué fucrit multiplex & tertid quarti:&c. ve in
theoremate. Quod fuerat oftendendum.
Odpupx &Y Pedbeare aq.
Ap mpliTop meos RuTsgop Top &europixn Aépop,@ TeiTop mpds TiTweTOp:Ked T iTdKIQ
TOReTALTIR TETS TPAETS Kotk TPiT8 Mpds T ioenig MMAx @A T feuTios @ Teo
MipT3 nf’ Sumviovoul WoRMaBACTIT udp, Top &uTdp LR Néyop Augpblvize kTR .
Theorema 4, PropZ?tio 4
I primumad fecundum eandem habuerit rationem, & tertig
S ad quartum: & zqué multiplicia primi & tertij ad 2qué hul-
tiplicia fecundi & quarti iuxta quiuis multiplicationem,eandem

- habebuntrationem fumpta adinaicem.

O RON TIYVS. (Efto enim vt primiia/ad fecundum b/eandem habeat ratio-
nem,quam ¢/tertium ad quartum d: & accipiantur ipforum a/&c, hoc eft, primi &
tertij zqué multiplicia ¢/& ffecundi pariter & quarti,vtpote, ipforum b/& d/ alia
itidem zqué multiplicia g/& h. Aio quéd e/multiplex primi, ad g/ multiplex fe-

Primus often
fionis difcurs
s,

Seciidus
i ird
curfits oftens
fionis.

cundi eandem habet rationem,quam f/multiplex tertij ad h/multiplex quarti.Su-

mantur enim ipforum e/& f,zqué multiplicia k/& Lipford porrd g/& hialia fimili-
ter zque multipliciam/&n. Cim igitur e/totuplex fit ipfius a,quotuplex eft £/
ipfius ¢, & ipfori ¢/& {7 fumpta funt zque multiplicia

T k/&Ligitur zqué multiplex eft k/ipfius 2,& lipfius ¢,
‘ r pertertid huius quinti. & per candem zqueé multiplex
i1 eft mvipfius b,atg; n/ipfius d. Eft autem ex hypothefi,
ficut a/ad br ita c’ad d: & ipforum a/& < oftenfa funt
zqué multiplicia k/& ], necnon ipforumb/& d alia iti-
[ dem zqué multiplicia m/ & n. Eft igitur ficut k/ad m,
ita l/ad n: per conuerfionem {extx diffinitionis huius

{ 1 quinti.Sic(tllati enimex 'ip(;)rum zquc’cl mt{x‘!tiplicium{_pro-
keabgmilfec 1 portione,datas magnitudines in cadé efle ratione,{exta
&&J \‘_Aj guius quinti vifa cﬁgﬁlmucrc diffinitio:haud diffimiliter

o

Deméfiratio
theorcmatis.

De #qué mul
tipliciu & fubs
multipliclum
proportionc
reciproca,
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Affumptum.

Demdfiratio
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exipfarum magnitading habitudine proportionata,corundem 2qué multiplicium

: T rationis verfa vice concluditur identitas. tanta eft zque

1 . multiplicium cum fubmultiplicibus neceflitudo.Eft igi-

1 tur ve k/ad mita l,ad mhoc eft,ficut multiplex primi ad

1 multiplex feciidi,ita multiplex tertijad multiplex quar-

’ tiIpfa porro ks &1, ipfora /& f/funt zque multiplicias

11 | m/vero & n/zque multiplicia ipford g/& h,per conftru-

- Gionem.Eft igiturvte/ad g,fict/ad h: per fextam huius

{ I } J 1 quinti diffinitionem. Atqu}i }/& f,gunt xzque niulcip(llida

: .1 £ ¢ 4 b nprimi & tertij:g/autem & h,fecundi & quartialiaitidem

keabym \‘_5) gqué multiplic:sia. Si primil igitur adc}écundﬁ candem
habuerit ration&:& quz fcquuntur reliqua.Quod deméftrandum fufceperamus.
Lemma, fiue affumptum. :

@Kt quonis oftéfum eft,qudd multiplex k/ad multiplex m/Ae habet,ve multiplex
l/ad multiplex n. fi igitur kexcedit m,& l/proportionaliter excedit n: & fi 2quale,
aquale:& {i minus,itidem proportionaliter minus. Quare & verfa vice, fi m/exce-
dit k,& n/proportionaliter excedit 1:& fi 2quale,2quale:(i autem minus,& propot-.
tionaliter denique minus . Et proinde, per fextam huius quinti diffinitionem, erit
vt g/ad e,fic h/ad f:atque refpondenter ficut brada,ita diad c. S
Corollarium,
@ Si quatuor igitur magnitudines fuerint proportionales: & écontra, feu i cduerfa
ratione proportionales erunt:fata videlicet confequentium tanquim anteceden-
tium,ad antccedentia tanquim ad confequentia relatione.
Oebpnpse ¢ ) Pedbioic ¢ _
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o Theorema 5, Propofitio 5, |
QI magnitudo magnitudinis zque fuerit multiplex, &ablata

ablatz:& reliqua reliquz erit multiplex,quotuplex tota totius
eft multiplex.

ORONTIVS.QEfo magnitudo a/b/magnitudinis c/d tam multiplex,quim
multiplex eft ablataa/e/ablate c/fDico reliquam e/b, reliquz fd/ totuplicem fo-
te,quotuplex eft tota a/b/totius c/d.Ponatur enim ¢/b/zqué multiplex ipfius g/c,
vt asesipfius c/£.Cam igitur cif per hypothefin,tum per conftructioné,totuplex fit
azesipfius C/ﬁquotuplcx eft ¢/b/ipfius gc:quotuplex autem eft vna vnius,totupli-
ces funt & omnes omnium,per primd huius quinti. Quotuplex eft itaq; ase/ipfius

. cAtotuplex eft & tota a-b totius g/f. At quotuplex eff ave/ipfius ¢/ f, totuplex eft

-& cadem a/b/ipfius c/d, per hypothcﬁn. Et a/by igitur vtriufque & g/ £/ & c/d/ eft
A e _5 *T:e multiplex:& proinde vtraque g/f/ &c/d, eiufdem
- c £ o a/ b/ zque fubmultiplex eft. Quz autem ciufdem funt

' _zque fubmultiplicia,zqualia funt adinuicem, per fepti-

mam communem fententiam.Acqualis eft igitur.g/£7ipfi c/d,& vtrique communis
c/fiqua dempta,reliqua g/c/reliquz f/d,per tertiam cdmunem fententii eft zqua-
lis . Acqualia rurfum eiufdem funt zque fubmultiplicia, per ipfius feptimz com-
munis (c'lcntcntiz conuerfionem.Et g/c/igitur atque £/d,eiufdem a/b/funt zque fub-
multiplices:& proinde a/b/verinfque & g/c/& f/d/zqué eft multiplex. Porrde/bs
zqué multiplex eft ipfius g/c,per conftructioné,ve ase ipfius c/f.Etcadé propterca
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e/bipfius f/d/tam multiplex cft, quim multiplex ¢ft ipfaa/e/ ciufdem c/f. Acqui
per hypothefin a‘e/totuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft tota a/b/totius c/d.Et reli
qua igitur e/b;reliquz f/d/‘zgluc multiplex eft,atg; tota a/b/totius c/d. Ergo fi ma
gnitudo magnitudinis xque fucrit multiplex &ablata ablatz,& reliqua reliqua:&cc.
vt in theorcmate.Quod oftendere fuerat operzpretium.

etéen}wt: sy Todbease 5. L

Apdio puyibn dio peyeddp ioviuis § moRMamAdoa, ) &pocepedofme v T5p dufy lovt-
' g § mmRAamALaIekod Tot Mol e ¥ ois avreis irot 1@ Boip,iiotixis &vF mRx@ALa,

. Theorema 6, Propoﬁtio é.

6 (I duzmagnitudines duari magnitudind zqué fuerint mulriz
S plices, & ablate aliquz earum zque fuerint mulriplices:& re:
liquz cifdem vel zquales funt,vel zqué ipfarum multiplices.

O R O N T IV S.€Sit a/b/magnitudo tam multiplex ipfius ¢, § multiplex eft

d/e/ipfius f:2qué infuper multiplex efto ablata a/g eiufdem c,ve ablata hve/ipfius

f.Aio g relique g/b/& d/h, ipfis c/& fraut funtzquales altcra alteri: vel earundeni

o/ & frequé multiplices.Efto primi ve g/b/fit 2qualis ipfi c:dicoquod & d/h/ipfi £ prima theore
cft equalis.Detur enim e/k/ipfi f2qualis. Cil igitur a/g/ zque multiplex fit ipfius matis differés
¢, vt h/evipfius f;per hypothefin.Porrd g/b/zqualis eft ipfi c,per hypothefin:& e/k/ it @

ipfi f,per coftructioné.Et 2que igitur multiplex et a/bripfius ¢,& h/k/ipfius f.Po-

nitur autem ex hypothcﬁ,a/b/zqu'é multiplex'ipfius c,vt d e/ipfius f.Et vtraq; igi-

tur d/e/& h/k,zque eft multiplex ipfius f: nempe vta/bipfius c.Qu autem eiuf-

' dem funt zque multiplicia,zqualia funt adinuicem,per

 S— § B Grex communis fententiz interpretationem. Acqualis
G . , eftergo d/e/ipfih/k,& vtrigs communis h/ e:ea itaque
d - h ¢ K dempta,reliqua d/h/reliquz e/kerit per tertiam com.
f munem fententid zqualis.Eidem porré c/k, zqualis eft

per conftructioné ipfa f/magnitudo.Binz igitur magnitudines d/h/& feideme/k/ .
funt zquales:& proinde zquales adinuicé,per prima cSmuné fententii. Si reliqua
igitur g/b,fitzqualis ipfi & reliqua d/h,ipfi f/ erit qualis. € Q2 fi g/b/fucrit mul secg, eheos
tiplex ipfius c:aio refpondenter d/h,2que multiplicé fore ipfius f. Quotuplex eft rematis diffes
enim g/bripfius c,totuplex afflumatur e/k-ipfius f.Et quoniam per hypothefin,a/g, ™t
prima fecundz ¢/ zque cft multiplex, ac tertia h ¢/ quartz f: quinea rurfum g/E/
ciufdem fecundz c/tam multiplex eft per conftruétioné,§ multiplex eft fexta e/k/
' . " ¢ eiufdem quartz f. Et compofita igitur prima & quinta
A g . -k . R ) .
. SR ‘a_/b, msfgmr&wdg rct/ z;:;qc c‘l"lt pc;lilll:xglcx,ac_ t:irtla & :
Y " - g fexta h/ksipfius quarez f,per fecddd huius quinti. Quo  »
t , ! S tuplex eft zﬁlté alxip'ﬁus f,totupl‘cx dataeftdve/ i[()%ﬁs
e ' f,perhypothefin.Et vtraque igitur d-e & hi/k,zque eft
multiplex ipfins fvta/bipfius ¢ Hinc per fextam communem fentétiam,zqualis
rurfum eft d-e/ipfi h/k,& virig; communis hre; qua fubtrata,reliqua d/h/relique
¢/k,per ipfam tertiam cdmunem fententiam, eft 2qualis. Aequalia porr eiu{dem
funt zque multiplicia,per ipfius {extz communis fententiz cduerfionem.Etd/h/
igitur & e/keiufdem f/zque multiplicia funt. Ate/ kipfius £/t multiplex eft per
conftructionem, quam multiplex cft g/b/ ipfius c. Et reliqua igitur d/ h/ zque eft
multiplex ipfius f,quotuplex eft:reliqua g/g/ ipfius c. Hzc auté omnia fubfequés
~ numerosiiad facilioré demoftrationis intelligentii adiunéta,corroborat formula.
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' L Magpnitudines datz.
Exemplumin [ rima.|lecunda.| tertia. [quarta [Ablata [reliqua | Ablata. |reliqua. |

o

numeris. b1 o T de | £ | ag | gb. | be | dh.
12 3 8 Y 9 | 3 6 | 2 |vtinprimafigura.
12 | 3 8 2 6 [ 4 4 __|vtin fecunda figura.”

St duz itaque magpnitudines:& qu fequitur reliqua. Quod fucrat oftendendum.

Ondpnpoe &y Podotoig 2.
L I A Gt & &urd Top kudp xaNipop,ked 3 duTi abe Tk 1.
S Theoretha 7, Propofitio 7.
Equales ad eandé,eand€ habét rationé:& eadem ad zquales, 7
OR O N T 1V S.€Sintbinz & inuicem zquales magnitudines a/&b,ad aliam
) '~ quandam magnitudinem relatz,vepote c.Dico primﬁ,a/§c bsad eandem c/eandem
Prima thegre habere rationem.A flumantur enim ipfarum a/&b/zqué multiplices d & c: ipfius
maryp . autem c,alia vtcunque multiplex f.Cam igitur z(gué multiplex fit d/ipfius a,vt ¢/,

. ipfiusb, & per hypothefina-& b/ magnitudines fint adinuicem xquales: erit & d/

" @qualis ipfi e.quz cnim ciufdem vel zqualium funt zque multiplicia,zqualia funt
aginuiccm,pcr fextam communem fententiam. Atqui f’magnitado binas ipfius ¢/
reprafentans zque multiplices,fibimet zqualis cft. Vtfe habet igitur d/multiplex

. . . ;d fita e/ad c;md}cm f: na;n l;quzlfutit zqualiarciul‘:lct'n
Y ¢ ' — funtzque multiplicia aut fubmultiplicia, per fextz aut
3 . —k feptimz commul:ﬁs fcntcntiz‘rcsmugrﬁonfm.liﬁ autem
— a/ptima magnitudo,cfeciida,b/tgrtia,& c/rurfumin or-
y ) ' * dine quarta: funtq; d/&e/ipfarum a/& b/zqué multipli-
cia,prima inquim & tertiz magnitudinis: f/parro bis repetita,ipfius c/bis repeté- -
dz,hoc cft, fecundx & quartz alia vecung; multiplex. Przoftenfum eft infuper d/
multiplex primz ad £ multiplex fecundz ita fe habere,vt e/multiplex tertiz ad i-
pfum f/multiplex quartz.Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem,vta/ ad
Gitabsad eandemc. Acquales igitur magnitudines.a/ & b,ad candem magnitudi-
nem c,eandem habentrationem. @Aio quo?;,candcm magnitudinemn c,ada/& bs
Pars fecunda ;1 vicem zquales magnitudines,eandem verfa vice obfcruare rationem. Hoc auté

" conuerfo licebit ordine concludere.Oftendemus enim(veluti fupra)d-& e/ mulci-
plices,fore rurfum inuicé zquales:& f/bis coaflumpta, geminas zque multplices
reprzfentare non dencgabitur.Et proinde d/adfVita fe habere concludetur,vte/ad

candem fhinc per affumptum,fiue lemma quartz propofitionis huius quinti,f/ad
d/fe habebit,vt cadem f/ad e. Eft autem f/primz & tertiz magnitudinis,hoccft,ip-
fius c/bis repetédz zque multiplex:d/verd & e/fecundz & quartz,vtpote ipfarum
a/& bszque multiplices.Eft iéimr vt c/ad a, fic cadem c/ad b, per eandem fextam
ldem aliter.  hyjus quinti diffinitionem.q(Idem quog; & conuerfa ratione, per quartz propofi-
tionis huius quinti corollarium,leuius concludere licebit. Si quatuor enim magni-

tudines fucrint proportionales,& & contra proportionales erunt. Atqui oftenfum
eft a/ad c/candem habere rationem,quam E/a candem c: & & cétra igitur,vt c/ad
a,ita cadem c/ad b. Aequales ergo ad candem,candem habent rationem:& eadem

ad zquales. Quod aportuit oftendiffe. : \
Oidghpa Xy Petheare M. ‘ )

‘ "'I ™Qp dvicwp pepddp 3 pagop mpds 3 Gurd peZom Aéyop iy Antp 3 iNacTlopigd 2jurs
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I Theorema 8, Propofitio 8.
| Nzqualium magnitudinum maior ad eidem,maioremrationé 8
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habet,quim minor:& eadem ad minorem majorem rationem ha-
bet,quam ad maiorem. : .

ORO N TV S.€Sint binz magnitudines inzquales,a/b’quidem maior,& ¢/
minor: d/autem alia quzdam magnitudo. Aio primim quod a/b/ad d/maioré ra-
tioné habet, quam c/ad ipfam d. - Clim enim ex hypothefi a/b/Ait maior magni-
tudine c: comprehendet itags g/b/magnitudo candem c,& aliquam infuper magni-
tudiné.Sit igitur e/b,equa lis ipfic,& a/c/rcﬁd_ua giufdcm magnitudinis pars.Eriit
ergo a/c/& e/braut inzquales,aut z?ualcs adinuicé. Sint primi inzquales,& a/e/
minor ipfa e/b.Sufcipiatur autem ipfius minoris a/c/vtcun?; multiplex, maius ta-
men ipfa magnitudine d:ﬁt?; illud £/g.Quim mdltiplex infuper eft frg/ipfius ase,
tam multiplex detur g/hvipfius e/b,& kipfius e.Sufcipiatur rurfum duplum ipfius
d,vtpote l:poftea triplum,fitq; illud m.& deinceps ita,vno femper adiao: quate-
nus refultet multiplex ipfius d, proximo maius ipfo k,id eft, quod inter multipli- .
cia ipfius d’ per continuam fimplicis additionem confurgentia, primé incipiat ex-
cedere k:fitt; illud n/quadruplum ipfius d.Erit ergo k/multiplex,proximé minus
ipfo n:& proindc non minus ipfo m.q[His ita conﬁru&is,c%v;lonii zque multiplex
£ g .y cftfgipfius ase,veg/hvipfius e/b: quotuplex igitur eft
A e & .__.cf__‘ frg/iplius ase,totuplex eft f/hvipfius a/b, per prima hu-
d k ius quinti.Sed quotuplex eft £/g/ipfius a/e,totuplex eft

A S

1 kvipfius c. Etf/h/igitur tam multiplex cft ipfius asb, §
m — multiplex eft k,ipfius c. Infuper quoniam zqué multi-
¢ plex eft g/h/ipfius e/b,vt kripfius c:& e/bripfi c/per c6-

ftructioné eft zqualis.quz auté zqualia funt zque mul-

tiplicia,zqualia {unt adinuicem, per fextam communem fententiam. Aequalis eft
igitur g/h/ipfi k.Verum k/ipfam/né eft minor,vti nuper oftenfum eft:& ghvitag;
eadem m/non erit minor.Porrod £/g/data eft maior ipfa d.& tota igitur £/h,binis d/
& mvcrit maior.Sunt autem d/& myipfi n/zquales.cft enim n/quadruplum ipfius
d, & m/triplum,vni cum ipfo dsefficiens quadruﬁlum. Et f/h/igitur ipfo n/maius
eft:nam idem,zqualium cft 2queé maius.Atqui f/h/& k,ipfarum a/b/& c,prima in-
quam & tertiz magnitudinis {unt 2que multiplicia:n/ verd vecung; multiplex ip-
fius dfecundam & quartam magnitudinem reprafentitis.& multiplex prima ex-
cedit multiplex fecund®:at multiplex tertiz non excedit multiplex quartz.Prima
igitur a/bsad fecundam d’maiorem rationem habet, quim tertia c/ad quartam d:
per o&tauam diffinitionem huius quinti. € Quédd fiase/fuerit maior e/b, multipli-
. cetur iqm ipfa c/b/r_ninqr,quatcr_ms infurgat multiplex
2 e} —L—g"_&_. maius 1(9(51 d/magnitudine:fitg; illud g/h.Quim multic

"‘["'l 7g/ipfius a/e: & k/rurfum ipfius c.Subfumatur praeter-
m ca multiplex ipfius d,proximé maius ipfo f/g: fitq; rur.
o fum n/quadruplum ipfius d. Haud diﬂexmilitcr oftende

. ‘ mus,totam f/h/ipfius a/b/fore totuplicé,quotuplex cft
g/lvipfius e/b: & demum f/h/& k, ipfarum a/b/& c/zque itidem fore multiplices.
item g/h/zquari ipfik. Et quoniam n/multiplex,proximo maius eft f/g: non eft
igitur £g,minus ipfo m.Atqui g-h/maius eft ipfo d,per conftrutionem.totum igi-
tur £/h, ipfis d & m/ maius eft : & maius confequenter ipfo n. Portd k/ non ex-
cedit ipfum n:eft enim k, ipfi g/h/zquale, quod tam multiplex eft ipfius minoris
¢/b,quam multiplex eft £/g/ipfius maioris a‘e. quee autem inzqualium funt 2qué
multiplicia,funt refpondenter inzqualia. Et k- igitur, minus c?t ipfo f/g: & ipfon

L.

Prime paitis
differétia prls
ma.

Deméftratio
ciuldé prima

differentiz,

‘

’

)
Eiofdg prime

partigdifferé
tia fe?mda.

Kk lex infuper eft g/hvipfius e/b, ti multiplex accipiatur

Oftéfionis res
folutio.
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propterea 16gé minus. Rurfum itag; multiplcx Primi c_xc_cdit multi‘pcx' fccﬁdx} at
multiplex tertij,nd excedit multiplex quarti-Per ipfam igitur oftaua Euxus quinti
diffinitionem,primum a/b,ad fecundum d/maiorem rationem .habct,q' tertia ¢/ad
Tertiaciufdé quartum d. Porrd cim ave,fuerit zqualis ipfi e/bivtraque eritzqualis ipfic. Cu-
P oo parths juflibet itags ipfarum trium magnitudinum,fuméda funt zque multiplicia,ipfo d
o maiora: f/g/quidem ipfius a/¢,& g/hvipfius e/b,& k/rur

£ ¥ + .k Gmipfiusc. qua per fextam communem fententiam,
at b < cruntl;dinuic% zqtll)alia.ltcm n/multiplex ipfius d, quod
%——‘ —— " illorum quolibet proximo maius exiftat. Quibus con-
wm ftrutis,oftendétur rurfum f/h/& k,ipfarum a/b/& c/fo-
n_ ., .,  rexquemultiplicia:&f/h/multiplex prima magnitudi.

nis,excedere ipfum n/multiplex fecundz:k/autem mul

tiplex tertiz,non excedere multiplex quartz. Hinc priori deductione colligemus,

Pars f:;“"ﬂ‘ a/bsad d/maioré habere rationé, quim ¢/ad ipfam d. [Dico infuper,qudd eadem

B rtis, magnitudo d,ad minorem ¢/maiorem rationé habet,quam ad maiorem a/b. Hoc

‘autem ex fuprafcripto difcurfu, immutato magnitudini & zque multiplicium or-

dine,haud ogfcuré colligemus. Cim enim omnibus modis przoftéfum fit,f/h/ex-

-cedereipfum n,& k/ab eodé n/fuperari: & cduerfim igitur,n/excedit k, nd excedit

autéf/h.Porro n/eft multiplex ipfius d,hoceft,prim= & tertiz magnitudinis:k/au-

tem multiplex fecundz,vtpote ¢,& fh/ 2qué multiplex quarte, {cilicet a/b. Mul.

_ tiplex infuper prima,excedit multiplex fecundz :at multiplex tertiz non excedit

multiplex quartz. Per o&tauam ergo diffinitionem huius quinti,primad ad fecun-

dam c¢/maiorem rationem habet,quim tertia d/ad quartam a/b. Ergo d/ad mino-

rem ¢/maiorem rationem habet, quim ad maiorem a/b.  Inzqualium igitur ma-
gnitudinum: &c.vtin theoremate.Quod oftendere oportebat.

: Oedpupe 6, Pedbeors 0.
T A 7€ P aure Top auTop Uxovie Népop,i &RiNots Beiingd meoe & P kuTd 70
Exd Noyop,kiendve iGe aMiNors Bsip. -
| | Theorema o, Propofitio 9.
Va2 ad eandem, eandem habent rationem , zquales inuis
cem funt: & ad quaseadem eandem habet rationem, ipfz

{unt equales.

Prima partis Q R O N'T I'V S.€Sint binz magnitudines a/& b, ad tertiam c/eandem rationé

oftenfio. obtinentes. Aio quod zqualis eft a,ipfi b. Nam fi a-& b/magnitudines,forent in-

zquales:maior ad eidem c/maiorem rationem haberet,quim minor,per prirpam

partem antecedentis otauz propofitionis huius quinti.Habet autem vtrag; ipfa-

ruma/& breandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur a2 & b,

feand eandem,atq; diuerfam ration€ ad eandem c:quod éft impoﬂibilé:.Aeqdualish c{g itags

Pars fecunda 3 L a,ip{1b. € Qudd fi c/ad eafdem a/& b/eandem habuerit

theorematis. Co .ragoncr‘nl.:%éo rurfum, quod a/&b/zquales funt adin-

- o uicem.Si enim forét inzquales:cadem c/ad ipfas a/&_!>/

magnitudines eandem non haberet rationem: ad minorem énim maiorem ratio-

nem obtineret,quimad maiorem,per fecundam pattem ciufdem oGtauz prqpof‘ -

tionis.Sapponitur autem,eadem c/ad ipfas a-& b/eandem habere rationem. Eadé

itag; magnitudo c,ad ipfas a/&b/magnitudincs,ca'ndcm fimul atq; diver{am ratio-

nem haberet. Quod videtur abfurdum. Acqualis eft igitur a/ipfi b. Quod fufccpe-
ramus oftendendum. ' o

\

¢ aubp
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. : Otbonpe i Ppébeare 6“
T 2p 2 B &ub Nyop ixéiwp, e TOp uigowe Aéyop Sxopyintio pblop ¥hi:nede d 5 P auvd
peigove Adyop Lxytxdno thartlop ¥hip. :
Theorema 10, Propofitio 10,

D eandem rationem habentium, maiorem rationem ha-
bens, illa maior eft: ad quam autem eadem maiorem ra-

tionem habet, illa minor eft.

O R ON T1VS. €Sint rurfum a/& b/ magnitudines ad eandem magnituding
c/comparata:habedtq; a/ad c/maiorem rationem,quim b/ad eandem c.Dico quod
a,ipfa b/maior eft-Quoniam fi non fuerit maior: vel erit 2qualis ipfi b, vel cadem’

minor.Acqualis porro non cft /ipfi bthaberét enim a/& b/ eandem rationem ad
: b

b~ a  co/magnjtudinem, per primam partem feptimz propo-
¢ — fitionis huius quinti. quod aduerfatur h pothcg - Non
‘ eft igitur a,2qualis ipfi b. Haud diffimiliter oftédetur,
qudd neg; minor eft 2/ipfa b: quoniam a/magnitudo, minorem rationem haberet
ad c/magnitudinem,quam ipfa bsad eandem ¢,per primam partem o&tauz ropo
fitionis eiufdem quinti.habet autem a, maiorem rationem, quim brad eandem ¢/
per hypothefin.Haberet igitur a/ad c/maiorem & minorem rationem,quim b/ad
ipfam ¢. Quod non eft pofiibile. Itaque a/non eft minor b: neque cidem(vti nunc
oftendimus) zqualis. Et avigitur, ipla b/maior eft. @ Quod {i eadem magnitudo
¢, maiorem rationem habuerit ad b/ quim ad a: dico rurfum,a/fore maiorem ipfa
b.Non erit enim a/ipfi b/zqualis:quonii c/ad a,candem rationem haberet qui ad
b,per fecundam parté praallegatz feptima propofitionis. Habet auté c,maioré ra
tionéad a,g adb,ex hypothefi.quz fimul ftare non poffunt Non eft igitur a,ipfibs
zqualis. Neq; etii minor:tunc enim c¢/ad ipfam a/maioré ration€ haberet, ad b,
per fecundi parté ipfius octauz propofitionis huius quinti.Habet auté ¢/ minoré
rationem ada,§ ad b,ex ipfa hypothefi. Haberet itaC};C/minorcm fimul atq; maio-
ré rationem ad a,quim ad b.quod videtur impoffibi c.LF'tur a/non eft minor ipfa
b.oftéfum eft,quod nec cidé zqualis.Maior eft itag; rurfum a/ipfa b.  Ad eandem
crgo rationem habentiti:& quz fequuntur reliqua. Quod opdrtuit demonftrafle.

[
o

Ordpnpe 12, Peobecis i@,
15 avleed Adyor of duoiyngld &RAiNoig doaip of &uTol,
Theorema 11, Propofitio  11.

Vzeidem funt eedem rationes,& adinuicem funt eedem.

. ORONTIVS.Sinteidem rationi quz a/ad b, ezdem rationes que c/ad d

&e/ad f.Aio qudd rationes ¢/ ad d/& e/ad f, funt czdem adinuicem: ﬁcut qidgtp

c/ad d,fic e7ad f.Accipiantur enim ipfarum antecedentium a,c, ¢, 2qué multiplicia

g/h/k:ipfari auté confequétium b,d,f.alia c}_ua:uxs zqué

multiplicial,m,n. Cim igitur ex hypothefiasadb/ean

dem habeat rationem , quam ¢ad d, & iplarum a/ & ,

primz inqui & tertiz magnitudinis, fumpta fint zque

1 multiplicia g, h,fecundz rurfum & quart,vtpote ipfa-

’ Fa L I rum b/& dalia itidem zqué multiplicia |, migitur fr'g/

I [ 1 excedit 1, & hproportionaliter exceditm, &fizquale,

h g@j " zquale:fi autem minus,itidem proportionaliter minus,

per fexez diffinitionis huius quinti conuerfionem.Infu-

per quoniam per ipam hypathefin, ficut a/adbita c/ad f, & iplarum ytlsc.l?,prxmz
Jj.

Primatheore
matis pars.

Partis fecuns
dz demoftras
tio.

Difcurfus o
qué multiplis’
cium.
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videlicet & tertiz magnitudinis,{ifnpta funt zqu:c multiplicia /k,fcgundz rurfum.
& quartz,vtpote ipfarum b/& falia vtcung; 2que multiplicia I/n. fiitaq; g/excedit
1,& k-proportionaliter excedit n: etfi zquale, zquale: fi
_ verd minus,itidem proportionaliter minus, per eidem
T fextz diffinitionis ¢oucrfioné. Atqui preoftéfum eft, ¢
fig/excedit Lexcedit & hvipfum mzetfi 2quale, 2quale:
I {i autem minus,& h/proportionaliter minus eft ipfom.
#ab Quapropter fi hrexcedit m,excedit & k/proportionali
I IT L eer ipfum n : & fi h/zquatur ipfi m,cozquatur & k/ipfi
hedm k ¢ £ " n:&{i minus fuerit h/ipfo m,& k/demum proportiona-.
’ - liter minus eftipfon. Porrd h/& k/iplarum /& e,pri-
mz videlicet & tertiz magnitudinis data (‘Ent zque multiplicia:ipfarum autem d/
& fhoc efbfecundz & quarta,alia vtcunque 2qye multiplicia m/&n.Et igitur per .
{extd huius quinti diffinitioné,ficut c/ad d,ita e/ad f. Quz eidem itaq; funt czdem
rationes,& adinuicem {unt ezdem.Quod fucratoftendendum.

Refolutio des
moftrationis.

) . Otdenpa g, PedBeare €.
Aph 5f7ro@c¢\mu 'pt‘}«ien tvdehoyop, Tsou g Sy T8 iyl wp 1€ tp TEp Lo pivwp,SuTes
L, amuvre e iy B pupoeym€os mveve ol bt puee.
Theorema 12, Propofitio 12. , ,
S I fuerint quaehbct magnitud inesproportionem habentes:erit 12
ficut vna antecedentium ad vham confcquentium,ﬁc omnes
antecedentes ad omnes .confcquentes.

ORONTIVS.Sint a,b,c, & d,e,f/ c;uotlibct magnitudines inuicem propor-
tionales:ficut quidem a/ad b,ita ¢/ad d,ficitq; c/ad d,fic c/ad f. Aio quod quam ra-
tionem habet a/adb, eam habent & compofitz a/c/e,ad coniun&asi/d/ESufcipii-
tur enim ipfarum antecedentium a/c/e,zqué multiplicia g,h,k:&ipfar@i confequen-
uatuolr = tium b,d,f,alia quzu\is zque multiplicia [,m,n.Ciim fitigitur vtaad b,ficc/ad d, &
e icom ipfarum a/& c/zqueé multiplicia funt g h,ipfarum verdb,d, alia itidem zqué mul-
Empo_m‘onu tiplicia I/m: ficut {e habetigitur g/ad|,fich/ad ipfum m,per quartam huius quinci.
d"ma‘;"nff:;:; Rurfum quoniam eft ve c/ad d,fic e/ ad f, & x'p(grum c/& e/ zqué mulciplicia fune
fading. fubtis D/k;ipfarum autem d/falia vtcung; 2que multiplicia m,n: ficut fe habet igitur by
lis adinuétio. multiplex ad ipfum m, fic k/ad i(Pf'um n, per candem
( quartam ipfius quinti. Vtautem {e habet h/ad m, fic F/
ad I/fe habere przoftenfum eft. Eft igitur vt g/ ad 1, fic
k/adn, per antecedentem vndecimam propofitionem.
Sunt itaque g,h,k,& |, m,n, multiplicia inuicem propor-
hk I mn Ctionalia:ficutquidemgsadlfichad m,&k ad n.Igitur

$ fi g/ multiplex excedit], excedit & h/ proportionaliter
{ 1 ipfum m,neend &k ipfum n:& fi g/zquaturipfil,zqui
| { ] 1 eft&hvipfi m,&ksrefpondenter ipfi n: fi autem g/mi-

a < d nus fuerit ipfo 1, eft & h/ proportionaliter minus ipfo
m,& k/demiiipfo n.Et proinde fi g/ multiplex excedit

L,excedunt & g,h,k/multiplicia proportionaliter ipfal,m,n:& fi zquum eft §-ipfil,
zqualia funt & g,b,k/ipfis L,m,n:fi autem g/fit minus ipfo I, erunt & eadem g,hk,
eifdem |, m, n, tandem xqueé minora, per fecundam & quartamcommunem fen-
tentiam.Atqui g,h, k/ magnitudines, ipfaruma, ¢, e/ magnitudinum funt per con-
ftructionem fingulx fingularum zqué multiplices:quotuplex igitur cft vnius vna

e —————— ——
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T T [ghk [l m,n. magnitudo,hoceft g/ipfius a,totuplices funt &

Ik -'g; |_~ Y, o < - .
b sce b £] omnes g'hvkomnitace, per primi ciufdem

: 122, - quinti. Et proinde quotuplex eft I ipfius b, to-
prma _f@nda;| et 14 tuplices funt l/m/n(/]ipﬁrgm b/d/f.Sgnt itaque Smaria thes
g/& g/h/k,ipfaria/&ascse,hoc eft,prima & tertiz magnitudinis zque multiplicia; {rematis ofté
Tautem/& I/m/n/feciidz.b/& tertiz b/d/fzque itidé multiplicia. Et oftéfum eft,p fio.
i g/multiplex excedit Lexcedit & g/h/k/pr;rortionalitcr ipfum l/mvn : etfizqua.
2 i Je;zquale:fi verd minus,itidem proportionaliter minus. Eft igitur per fextam hu.
ius quinti diffinitionem,ficuta/ad b,fic 4/c/e/compofita ad bsd/f compofitam:hoc
eft, ficut vna antecedentium ad vnam confequentium, fic omnes antecedentes ad
omnes confequentes.Quod demonftrandum fufceperamus. -

3 ' ©eopnpe 2 Pedbeare 1. S \
EAP ampdrop wd¢ deiTBPopry Tl ixcy Nyop,wed Birop 7oe Timeemopypivep S mde i '
Tavgop peilovee AoyopExhyiTrig wipifop aRog iifops @ amplrop wds Medrfpop Hégove NS PNt
pop ifafasg wipfop ws Uiop. o | ' -

Theorema 13, Propofitio 13.
i I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertiaad
| ' quartam, tertia autem ad quartam maiorem rationé habeat

quam quintaad fextam:prima quoque ad fecundam maioremra
tionem habebit,quam quinta ad fextam. ‘

ORONTIVS.@Habeat enim prima magnitudo a/ad fecundam b/ eandem

rationem, quam tertia c/ad quartamd :ipfa fporré) tertia c/ad eandem quartam d/

maiorem rationé habeat, quam e/quinta ad f/{extam magnitudinem. Aio quod &
" a/prima magnitudo ad fecundam b/maiorem itidem rationem habebit,quamipfa -

c¢/quinta ad candem fextam f. Multiplicetur enim vtraque ipfarum a, b: fint§; ca-

rundegn a,b, vtcung; multiplicia g,h,{ed g/ maius ipfo h. poteft enim a/totics mul-

tiplicari,quoufg; multiplex ipfius a/fuperet multiplex eiufdem b.Quammultiplex

infuper eft g/ipfius a,tam multiplex detur k/i_pﬁus ¢, & lipfius e. Rurfum § mul-

tiplex eft h/ipfius b,tam multiplex efto nvipfius d,& nvipfius f. Cum igitura/ad Difcurf® muls

T . “breandem rationé habeat,quam c/ad dfinitq; g/& k/pric SPlicium ad
mz & tertiz zque multiplicia, h/ autem & m/ fecund# illationé nos
& quartz zque itidem multiplicia:fi g/itaque excedit h, perducentit.
excedit & k/ipfum m,per fextz diffinitionss huius quin.
ti couerfionem. Atqui g/fu perat h, per conftructionem:
& kigitur {uperat m.Rurfum quonid ¢/ad d/ maiorem
rationem habet,§ e/ad f, & ipfarti ¢/ & e/ Frimz inquim
1 " & tertiz magnitudinis,eque multiplicia funtk,!,fecidae
l’ § porrd d/& quartz f/ alia vtcung; 2qué multiplicia m,n}
é\; ¢ fi kvigitur excedit m,non excedit l/jpfum n,per conuer
fionem otauz diffinitionis eiufdem quinti.Porrd k(vti
nunc oftenfum eft) excedit m: & l/igitur non exceditn.Excedit autem & g/ipfum
b, funtq; g/& lipfarum a/& e,hoceft, primz & tertiz magnitudinis zqueé multipli
cia, per conftructionemeh/ rurfum & n/ipfard b/&f, vtpote fecundx & quartz alia
vtcunque zqueé multiplicia:& g/multiplex primz excedit multiplex fecundz,l/au-
tem multiplex tertiz né excedit n/multiplex quarte. prima igitur a/ad fecundam
bsmaiorem rationem habet,quam e/tertia ad quartam f, per octauam hluius quinti
- : i

/
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diffinitionem. Ergofi prima ad fecundam eandem rationé habuerit: &c.vt in theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe.
: Ocdpnpe iRy Deddeois i,
O Y Ap meBaop a8 dididop Tdp dumdp Ixn Adpop,@ Bimop a€os TiTaffop: 2 M mpSrop £
o R Birs uagop T, 3 Pedregop T TS pigop isaumdp Toop,iovpskipiNanron,ihasrop.
.7 Toeorema 14, Propofitio 14. o
I primaad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad
v quarti:prima verd tertia maior fuerit,& fecunda quarta ma-
ioreritzetfi zqualis,2qualis: etfi minor,minor, ;
ORONTIVS. @Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d/inuicé pro-
portionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d.fit autem primiim,a/maior ipfa c:dico g

fs:‘szrpg; & b,ipfa d/refponderiter eft maior.Clim enim ex hypothefi a/ fit maior cthabebit

V4

tertia. a, o, igituraadb/ maioremrationem, quim ¢/ ad ecandem
b b,per otauam huius quinti.Eft autem ratio a/ad bs ea-

¢ . , dem,qua c/ad d,per hypothefin: & cxigitur ad d/maio-

d rem rationem habet,quim cadem c/ad b.Ad quam au-

S E - tem cadem maiorem rationem habet: & illa minor eft,

_ petfecundam partem decime propofitionis ipfius quinti.Minor eft itaque d, ipfa

Quando pris b:& b/propteteaipfa d/maior.qLQuéd fia. fuerit minor c:erit & b’ minor ipfa &/

ertia, magnitudine.Rur {um enim per candem octaud huius quinti, ¢ maior, ad ipfam by

' maiorem rationé habebit,quam a/minot ad candem b.Quam rationem porrd ha-

bet 2/ad b,eam{eruat ex hypothefi c/ad d Et e igitur ad b/maiorem rationé habet,

- quim ad d.Eftigitur b/minor ipfa d, petipfam decima

ciufdem quinti. €Porro fi a/fuerit zqualis ipfi b:haud

diffimiliter oftendemus, b/fore zqualem ipfi d. Acqua

les enim a/& ¢/ ad eandem b/ eandem rationem habe-

« - bunt,per feptimam huius quintifed quam rationem ha

bet a/adb,cd rurfum habet ¢/ad d,per hypothefin.Et c/igiturad vtranque b &4,

candem obferuabit rationem. Ad quas auté eadem candem habet rationem, ipfa

funt zqua_lcs, pernonam ipﬁus quinti propofitionem . Acquah's ‘erit igitur br ipfi

‘. 4. Siprima igiturad fecundi eandem habuetit rationem : & qu fequuntur reli-
qua.Quod demonttrare oportcbat. _

"

"3,
Vbiprimazxs .- o
quaturtertig, b —m—

“Cr - +

S A—

. T ' ., (ubpy It Ppodeais .
A pign mis onuTwe ARRBAX 015, T0p AUTOp Txd NoYop,Arpbivie kTR A
. ' Theorema 15, Propofitio. 15.
p Artes eodem modo multiplicium,eandem rationem habent

fumptz adinuicem. |

ORONTI VS.qSintab/&cdipfarum /& f/2qué multiplices. Aio partem
c/ad partem f/eandem rationem habere,quam a/b/multiplex ad ¢/d/multiplicem.
Cim enima/b/zqué multiplex fit ipfius e,vec/dvipfius fquot igitur partes funt in
a/b/zquales ipfi e,tot funt & in c/d/ zquales ipfi fp Sint exépli gratia iuxta nume-
£ g:& diftingatar a/bsin partes zquales ipfi ¢,fintq;a/h,h/k,& k-binecnon & ¢/dr
‘a A k in partes zquales ipfif, vtpoteinc/m, m/1, & I/d. Erit
F ra 'itaq; multitudo ipfarii a‘h,h/k, & k/b,multitudini ¢’ m,
€ m 14 md &l d/zqualis : veraque enim zqualis ipfi numero
£ g-Rurfum quoniam a/h, h/k,& k(b/eid;m eAunt zqua-

les:funt igitur #quales adinuicé,per primam communé

14

Iy

e £ . A s mm .
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fententiam. & proindec/m, & m/l, 1/d, funt quoque adinuicem #quales. Acqualés
porrd ad eandem,vel zquales,candem habent rationem,& eadem ad zquales:per
feptimam huius quinti.Eft igitur vt a‘h/ad o/m,fich/k/ad m/,& k/b/ad 1-d. Pro-
portionales igitur funtipfa a/h; h/k, & k/b,ipfis c/m,& m/1,1/d. Etficut igitur vna
antecedentium ad vnam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes confe-
quientes,per duodecimam ipfias quinti.Ergo ficuta/h/ad o/m,fic totaa/b’ad totam
c/d-zquai)is porro eftashvipfi ¢,& c/nvipfi £ Et ficut igitur pars ¢/ad parté f,fic a/b/
multiplexad c/d/multiplicem. Partes itag; eodem modo multipliciii,candem ra-
tionern habent fumptz adinuicem.Quod oftendendum fuerat.

: . Gedguux ISy Pedbears Is
EAp Tiorape peyiby adcehoyop Ry kol ofaRaf ciahoyop isau.
' Theorema 16,  Propofitio 16.
I quatuor magnitudines proportionales fuerint : & permuta-
S tim proportionales erunt, o
ORONTIV S.Sint vetbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, inuicé pro-
portionales:ficuta/ ad b,ficc/ad f Dico quod & viciflim,hoc eft, permutatim pro.
portionales exiftunt:ficut quidemarad ,ficb/ad d. Accipiantur enim ipfaruma, b,
aqué multiplices ¢, fiipfard quog; c,d,aliz veciig; 2que multiplices g,h.Cam igitur
xqué multiplex fite/ipfius a,vtf/ipfius bierit ve asad b,fic e/adf: na partes codem
. modo multiplicium,, eandem rationem habent fumpta
[ adinuicem,per antecedentem decimamquintam propo
fitionem. V't autem a/ad b.fic fe habetc/ad d, per hypo-
thefin.& ficutigitur e/ad f,fic c/ad d:ni quz eidem funt
- esedem rationes, & adinuicem funt ezdem,per vndeci-
mam huius quinti . Infuper quoniam 2que multiplex

. b, per candem quindecimam huius quinti.ficut porro s
ad d,fic c/ad fAe habere przoftenfum eft. & ficut igitur
¢/ adf, fic g/ ad h, per ipfum vndecimam ipfius quinti.

Quatuor itaq; magnitudines ¢,f,g,h,funt inuicem proportionales: habetque prima
¢/ad {fecundam f/cam rationem,quam tertia g/ad quared h. Si prima igitur e,fuerit
maior tertia g:& {cciida f,ipfa h-quarta maior erit: etfi zqualis,zqualis: etfi minor,
minor,per decimamquarta ciufdem quinti A tqui e/& f,ipfarum a/& b,hoc eft pri-
mz & tertiz magnitudinis (de illationis ordine velim intelligas) funt zque multi-
plices:g/autem & h,fecundz & quartz,vtpote iplarum ¢/& d/ zque rurfum multi-
plices. Eft igitur per fextam huius quint diffinitionem, vt primaa/adfecundame,
fictertiabad quarti d.  Si quatuor igitur magnitudines proportionales fuerint:&
permutatim feu viciflim proportionales erunt.Quod erat demonftrandum.

Gedpnper i$, Pgogears 18
Ap ovykepfue peyitn aidhspop iaueed Sfpigedivae adhoyop iseer,
Theorema 1, Propofitio 17.
S I copofitz magnitudines proportionales fuerint:diuifz quos
que proportionales erunt.
O R O NTI1V S.€Sint c3pofitz magnitudines a'b,b/c,d e, & ef; inuicem pro-
portionales:ficut a/b/ad b/c,fic dre/ad e/f.Aid quod & diuifx proportionales erdit:
ficuc quidemascrad o/b,ficd/f/ad fre. Accipiantur enim ipfarum asc, ¢/b,d/f, & fre,
Liiij

Permutatera
tionis demon
firatio,

eft gripfius c,vehvipfius d zerit rurfum ve c/ad d,ficg/ad

Diuita ratio,
fiuemodusar *
guendi 4 com
pofitis ad dis
uifa.
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zqué multiplices g/h,h/k,1/m,& m/n. ipfarum rurfum b/e/& e/f, alizitidem ;tqué
multiplices k/o,& n/p- -His ita conftruttis, quoniam g/h/& h/ k/ magnitudines,
- - ipfarum a/c/& ¢/b/magnitudinii zqualium numero fin-

S SN 9 gule fingularum,per conftructioné, funt zque multipli-
a—f— ces:quotuplex igitur eft vna g/h/ vniusarc, totuplex eft
[ d"—‘f—"! ne p, & tota g/kstotiusa/b,per primam huius quinti. Quotu-

. plexautem eft g/hvipfius a/c,totuplex eftl/m,ipfius d/f,
per conftructioné:tam multiplex cft igitur g/k/ipfius a/b, quam multiplex eft Ly
ipfius d/f, per vndecimam ipfius quinti.R urfum quoniam I/'m/& m/n/1pfarum d
» T My & f/e/ zqualium numero fingulz fingulari zqué funt multipli-

lgi e gh- | dlxﬁf", ces,per ipfam confttuctioné:quotuplex igitur eft vnal/m/vnius
lwb e [dF d/A totuplex eft tota I'n/ totius d e, per candem primam huius
quinti.Quotuplexautem cft I'nvipfius d ftotuplicem oftendimus g/k-ipfius a/b:
quotuplex eft igitur fg/k/ipﬁus a/b,totuplex eff I'n/ipfius d/e,peripfam vndecima

ciufdem quinti-Sunt itaq; g/k/& I/n, ipfariia/b/& de/zqué mul-

\fl—/lfr—lg—nf—l—lé% j tiplices. Item quonid zque multiplex eft h/k/ipfius b/c/vtmms |

. ipfids e/fiquinta rutfom k.o,ciu{dem b/¢/zque multiplex eft, ve
fexta n/p/ ciufdeme/f Et compofita igitur h/o,eiufdem b/c/ 2qué erit multiplex,
ac tota m/p/eiufdem ¢/f,per fecundam huius quinti.Et proinde h/o/& m/p,ipfari
b/c/& e/fAunt zque multiplices. Infuper quoniam ex hypothefi, ficut a/b, ad bre,
ficdresad e/f: & ipfarum a/b/& de,primz inquim & tertiz 2qué multiplices funt
g k& !/ n: ipfarum rurfumb/ ¢/ & ¢/ f, hoceft fecund= & quartz, zque itidem
multiplices h/o/8 m/p.Eft igitur vt g/ksad h/o,ficl/n/ad m/p, per quartam huius
ok Tho [T [m quinti. Auferantur vtrifque cémunes h/k, & m/n:ve re-
B Ve =P liquaigiturg/hvad reliquam k/o,fic /m reliqua ad re-

- [ab. | b | de. | e £ | Mquaigitur grhvad reliquam kvo,fic /myreliqua ad re

_ - liquam n/p, per tertiam & quintam cémunem fenten-

tid.Igitur fi g/h/exceditk-o,excedit & 'm/ proportionaliter ipfam n/ p: etfi zqua-

lis,zqualis:f1 auté minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/lv& I/m, prime

& tertiz magnitudinis(iuxta ordinem illationisYhoc eft,ipfard a/c/& d/f/date funt

g Tl [T ] Z?:; ﬁz]t&gliec;:kmwcrb &n/p, ;PQrum g/b{a& fre, Isl—
' ae | eb. | &£ e undz inquim & quarte ma itudinis zqué itidem m

| e | 2 tiplices.Prima igitur a/c,adfccundim c/b/eam rationem

habet:quam tertia d/f, ad quartam f/e, per fexes huius quinti diffinitioné. Si com”

pofitz itaque magnitudines proportionales fucrint,diui quoquc proportionales
erunt.Quod fufceperamus oftendendum. :
Otdgupac  iny - Peobeaie "
Ap Puyonpfiae puyidy acidhoyop §,@ G ridivax cidhoyop isau.
Theorema 18, Propofitio 18.

SI diuifz magnitudines proportionales fucrint:cépoﬁtz qilo=_ .
q ‘

ue proportionales erunt. : |

Compofitara O RO N T'I V S.Sint diuifz magnitudines a/c,c/b,d/f,& f/¢,inuicem propor-

tiosfiue 2r8U% tionales:ficuta/c/ad o/b,fic d/f/ad fre.Aio quod & compolfitz,crunt verfa vice pro:

divifisad con portionales:ficut quidema‘brad bsc,fic dze/ad e/f.Sicut enim a’bsad breficdres ad

fundta. aliam quidam magnitudinem fe habere neceflumeft. Hzcautem magnitudo,ﬁ né

_ fuerite/feritvel ipfa e/f/maior,aut eadem minor.Efto prim@a/bsad brc,ficut dres
-Prima oftens 2 ¢ p admaioré(fi poffibile fuerit)ipfa e/fivtpote ad c/g. Erit
fonis differds g £ o igiturficuta/bsadbre, ficd/c/ ades g Sicompofitzau-
tem magnitudincs proportionales fuerint:diuifz quogs

ta.

18




CUTLTBER VLU )
propottionales erunt,per antécedenté decimamfeptinam propofitionem.Etit itas
T e Tdn i que ficut a/c/ad ¢/b,fic d/g/ad gre.Sicut porroasc/ad c/by,

fre. | ab. | gre |

d/g/ad g/c:nam quz eidem funt ezdem rationes, adinui.
cem funt ezdem,per vadecimam huius quinti. Quatuor itaque magnitudines d/f,
f/¢,d/g,atq; g/e,funtinuicem proportionales,& prima d/f,maior cft tertia d/g:& fe-
cunda igitur f/e,maior erit quarta g/e,per decimamquartam ciufdem quinti.Atqui
f/e,minor cft ipfa g/e,per hypothefin.Erit itaque f7e,minor {imul & maior cadem

a .. e 1 gre/magnitudine.quod cft impoflibile Non eft igitur
oA £ ~ficutasbsad brejfic 3/c/ad maiorem ipfa ¢/f.QAio rur.
8 h fum,qudd neque ad minorem ipfa e/fivtpote ¢/h.Con-

clademus enim iterd ex Hcdma&ptima & vndecima huius quinti, fore ficut d/f/
SFE T v [ dh ad f7e,fic d/h, ad hre: vtrobiqae enim ficutasc/ad c/b. Et
fe | ob. | he | quoniam prima d/fminor cft tertia dh:crit rurfum per
- ipfam decimamquartam ciufdem quinti,{ecunda f e, mi-
nor quarta hve.Supponitur auté maior:quz fimul ftare non poffunt. Non eft ergo
ficut a/bsad brefic g/e/ad minoré e/f.patuit qudd neq; ad maiorem.Et ficut igitur
a/bsadbre,ficdreadiplame/f. Itaque fi diuifz magnitudines proportionales fue-
rintcompofitz quog; proportionales erunt.Quod oftendere fuerat operapretid.

| ©ebgnpa 18, ~ Peédears 6.

E Ap ¥ &g Shop m€s §Nop,SuTws kpapebol meos dpaupsdip,id) P Aormpmehe Fhoramdp Lo
' dg 8Nop meog Thop. : o A

Theorema 19, Propofitio 19.

19 I fuerit ficut torum ad totum,fic ablatum ad‘ablacum:& relis

uum ad reliquum,eritficut totum ad totum.

fic per hypothefin d/f/ad fre. Ergo ficut d/ {7 ad fre; fic

Secundapars
fiue differens
tia.

ORONT IV S.Sit inquim totd a/bsad totii c/d, velut ablatii ase/ ad ablatii |

of. Aioreliquum e/bsad reliquii f/d,fore ficut idem totd a/b/ad idem totum c/d.
Clim enim fit velut a/b/ad c/d,fic ase/ad c/f, per hypothefin: erit per decimam-
’ ' fextamhuius quinti, & per- .y - o4 ae,  of.
A . €. b mutatimficuta/ b/ compo-
€ v+ € o d  firaadare, ficc.d/ compo- w
: fitaad /f. Cam autem com- .
pofitz magnitudines proportionales funt, & diuifz quoque {funt propottionales,
er decimamfeptimam huius quinti propofitionem. e ©b.  of  fd.
%t ficut igitur a/e/ad e/b, fic c/f/ad f/d. & permutatim
rurfum,pet candem decimamfextam huius quinti, fi ‘ ~
" Tota. Ablata. Reliqua, Ut asc/ ablata,ad ablatd c/f,
" ab.cd aecf ob.fd ficreliqua e/b/ad reliquam fd. Sicut porrd ablata aze/
' ad ablatam c/f,fic totum a/bsad totum c/d,per hypothe

fin. Reliquum igitur ¢/bs ad reliquum £/d, fe habet vt
totum a/b/ad totum c/d,per vndecimam ciufdem quin

- ti. Si fuerit ergo ficut totum ad totum : &c. vt in theoremate. Quod expedicbat

demonftrare.

. Lemma fiue afJumptum. o
@Et quoniam erat cx hypothefi,vta/b/ad c/d fica/e/ad o fi& permutatim deinde
- &b gd. vtabradaseficc/d/ad c/f. Nunc porrd oftenfom ¢ft,g

a,b- ) C,d.
y % y ficut a/b/ad c/d,fice/bsad f/d.& permutatim itaque rur
o © fum,vtabad e/b, fices drad £d, per fzpius allegatam

'
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decimamfexts huius quinti.Fit igitar vt ficuta/b/ad aze, ficcvd/ad e/f: atq; rurfum

velutidem a/bsad e/b,ficidem c/d/ad £/d. Corollarium.
Comerfioras @[Et proinde cduerfio rationis, hoc eft,acceptio antecedétis ad exceffum quo ante
- Hoais. cedens ipfum excedit confequens, fit manifefta.
©udgnpue k) Pelkeare  x.

Ap § Bz peyiny, wod &R duroig 1@+ @AB0os ovrdiuo Aaeplardpene, wod of & s
A&y, A0 los I\ 7 areBrop F Tpins plgop §y kod 70 Timeprop F U8 pbgopiscury nitp
Taop,loop,kizp haarop,thaosop. T
Theorema 20, Propofitio zo.
SI fuerint tres magnitudines, & alizeifdem z?ualcs numero,

binatim {umptz,& in eadem ratione,ex zqualiautem prima

tertia maior fuerit:& quarta fexta maior erit:etfi zqualis,zqua-

lis:etfi minor, minor.
fé’,"e’r;'.‘é'éﬁ‘: duabus ordinatim fumptis in cadé ratione: vtpote,ficut asad b,fic d/ad ¢,ficutitem
inordinatis. b/adc,fic e/ad £ Aio quod {i a/fucrit maior ipfa ceritex zquali d/maior ipfa fetfi
“Prima differe zqualis,zqualis:fi auté minor,itidem minor. Sit primim a,maior ipfa c.Et quo-
tia. nii cft ficur brad c, fic e/ad fierit & & conuerfa ratione,ficutczad b,fict/ad e,per co-
T rollarifi quartz huius quinti.ver@c/minorefta, per hy-
Eothcﬁn,& bralia quzghm magnitudozhabet igitur a/ad
1 /maiorem tationem,quamc/ad candemb,per primam
] parté o&taux huius quinti. Sicut porroc/adb,ficf/ad e:
- & a/igitur ad b-maiorem rationem habet,quim f/ad .
Sicut rurfum a/ad b,fic d/ad ¢,per hypothefin: & d/ igi-
I I tur ad ¢ maiorem rationem habet, quim f/ad ipfame.
ceede ¢ Adeandem autem rationé habentium, maiorem ratio-
@ @ nem habensilla maior eft,per decimam ipfius quinei.Et
Sechida diffes - d/igitur,ipfa f/maior eft. CQuodd fi a fit zqua‘]is ipfic
rentia. erit & d/zqualis ({pﬁ f.habebunt enim a/& c/ad eandem b/ candem rationcm:é)cr
primam partem {eptimz huius quinti.Et quoniam eft ficut a/ad bficd-ad ¢,ficttqs
c/adb,fic f/ad ipfam e:habebunt quog; d/& f eandem rationemad ipfam ¢. Qua
autem ad candem eandem habent rationem,zquales adinuicem funt, per primam
Tertia diffes Partem nonz ipfius quinti. Aequalis eft igitur d,ipfi £qCHaud diffimiliter oftéde-
rentia. tur,quod fia/ fuerit minor ipfa c: erit confequenter d/ minor ipfaf. Tuncenim ¢
ad b/ maiorem rationem hagcbit,qua‘lm a/ad ipfam b,per eandem oétavam huius
quinti.Ef auté vt a/ad b,fic d/ad e, per hypothefinficitq;c/ad b, fic f/ad c/fc habere
przoftenfum eft . Et proinde f'ad e/maiorem rationem habebit, quam d/ad ipfam
¢.Hinc rurfum per primam partem decimz ciufdem quinti,f/ipfa d/maior erit: &
d/propterea ipfa f/minor. Itaq; fi fuerint tres magnitudines,& aliz ¢ifdé zquales

numero:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttrafle.

eséegm Ky Pedbedie k. L
Ap § rple peyion,nod ERa &umvis i@ P @ARB0s cvrdiuo Aaufaripew, kod ip TG dvrd
Noyo,f dle Tempacyufin &urSp & odahoyia,d 103 3 3 mpBop F Birs pidop 1,8} + Tir
mepTop fE LS pagop sous wivp lovp,ioop,udy thaorop,ihacarop.
Theorema 21, Propofitio 21. |

S I fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem zquales numero,

binatim fumptz,& in eadem ratione, fuerit autem perturbara

ORONTIVS. Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres dre/f,cum’

20
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earfi proportio:ex 2quali verd prima tertia maior fuerit, & quar-

‘ta fexta maior eri® etfi zqualis,zqualis: etfi minor,minor.

ORO NT1V S.€Sint tres magnitudines a,b,c; & rurfum aliz tres d, e, f,cum
duabus perturbatim in eadem ratione coaffumptis: vtpote, ficutas ad b, fic e/ad f,
ficitg; bradc,ficd/ad e.Dico quod fi a/fuerit maior c,erit ex 2zquali d/maior f:etfi
xqualis,2qualis: etfi minor,minor.Sit primam a/maior c:iam recipio probandum,
quod d/Aic maiorf.  Et quonii eft ficut brad c,fic d/ad e,per hypothefin:erit  con-
uerfa ratione,vt c/ad b,fice/ad d,per quartz huius quinti corollarid.Rurfum quo-
niam a/maior eft ¢,& bralia quzdam magnitudo: habet

J igitur a/ ad b/maiorem rationem,quim c/ad eandem b,
i per pcimam partem octauz huius quinti.Sicut potrod a/
- T adb,ficexhypothefi e/ad f: ficitq; c/ad b, fic e/ad d (vti
' { nuncoften{um eft).& e/propterea ad f-maiorem rationé
habet,j ad d Ad qui auté eadem magnitudo maioré ra-

tioné habet,& illa minor eft: per fecundi parté decima

1 ipfius quinti. Eft igitur f,ipfa d’minor:& d/propterea ma
3 ior f.@Haud diffimiliter fi a/fuerit zqualis ipfi c: often-

dem rationé habebit: per primi partem feptima huius’
quinti. Et quonii eft ficuta/ad b,fic e/ ad f, ficitg; c/ad b,fic e/ad d: & e/ igiturad
verang; d/& f/eidem rationé habebit.Ad quas auté cadem eandem habet rationé,
ipfx funt zquales:per fecundam partem nonz ipfius quinti. Aequalis erit igitur d,
ipfi f.q[Item {i a/fuerit minor c: dico tandem, ¢ & d’minor eritf. Tunc enimc’ad
b/maiorem rationé habebit,quim a‘ad eandem b:per eandem octauj huius quin-
ti. Et cum fit velut c/ad b,fic e/ad d,ficitq; a/ad b,fic e/ad f (velutifupra deductum

eft) habebitconfequenter e/ad d/maioré rationem,g e/ad f.Ad quam auté eadem.
maiorem rationem habet,& illa minor eft:per fecundam partem decimz eiu{dem

quinti Etitaq; d/ipfa /midor. Ergo fifuerint tres magnitudines:&c.vt in theore-
mate.Quod oftendendum fuerat. . :
Oudpnpo xf, Pecbeote up. '
Ap i SarolGouw peyion 1) &Ma &uvig iowe 3 wAFoos odvdluo Aapfavd e of & dud
Aoy ugd &4 lox ip%el &uTd Ny tsaa.
o Theorema 22, Propofitio. 22,
I fuerint quzlibet magnitudines,& aligeifdem zquales nume
ro, binatim {umptzin cadem ratione : & ex zquali in cadem

ratione erunt. .

OR O N T IV S.€Sint verbi gratia tres magnitudines a,b,c,&aliz eifdem nu-
mero zquales d,e,f,cum duabus ordinatim fumptis in eadem ratione:vtpotgyficut
asad b,fic d/ad e,ficutauté b/ad ¢,ficesad f.Dico qudd extremz verinfque ordinis
magnitudines, ex 2quali ineadem ratione ertintficut quidé a/ad c,ficd‘ad f. Acci-
piantur enim ipfarum a,d-zqué multiplices gh: ipfard vero b,e,aliz itidcm zque
multiplices k,l: ipfard@ denigs c,f,vtcung; etiam miltiplices m,n. Cam ficigitur vt
a/ad b,fic d/ad e:& ipfarum a,d;hoc eft primz & tertiz,2qué multiplices fint g,h:fe-
ciidz autem & quarta,vtpote ipfari b,ealiz itidem zque multiplices k,1.Eft igicur
ficut g/ multiplex ad k/multiplicé, fic h/ad I: per quartam huius quinti.Et proinde
erit,vt k/ad m,fic l’ad n:eft'enim ex hypothefi,ve brad ¢, fic e/ad f & ipfarum b,e,z-

\i detur & d/zqualis ipfi f Nam a/&c, ad eandem brean-’

Zqui ratios
nemrefpicien
tiain perturs
batis.
Quando pris
ma maior eft
tertia.

Vbi prima s
quaturtertig.

Quando prie
ma minor cft
tertia.

Zqua ratio
in ordinatis.

que multiplices k,Lipfari auté ¢,f, #que rurfum multiplices m,n,per coftructioné. .
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nt crpo ¢k, m, tres magnicudines,8 h,|,n,aliz ci{dem numero zquales,cum du-
fll:us or%l!i,xga,tim umptis ig:lcadem rationesficut quidem gg@d k,fich/ad Lfiaieq; k/
ad m, ficl/ad n. Sigitag; fucrit maior ipfam,& ex zqualt hvipfan/maior erit: etfi
o aqualis,equalis:ctfi minor,minor,per huius quinti vi
l gefimam.A tqui g,h,ipfariia,d, hoceft primz & tertiz

S e |
—

multiplices:m,n/auté fecundz & quartz,vtpore ipfari

e ofr zqué itidé multiplices.Eft igitur per fextd huiufce
~—~  quintidiffinitioné,vt prima a/ad fecundi cffic d/tertia
h ad quartam f.€{Idem quog; licebit oftendere,vbi plu-
res tribus in vtrog; magnitudind extiterintordine. Ve
pote fi fuerint quatuora, b,c,d, & aliz quatuor ¢,f,g,h:
fimiliter oftendemus cum tribus primis magnitudini-
busa,b,c,& ¢.f,g.fore velut azad c,fice/ad g.Et rurfum

==&

| - mifla,& coaffumpta quarta)vtpotea,c,d, & ¢,g;h,con-
1 : cludemus veluti fupri,fore vtasad d,ficezadh. Etde-
inceps quantumlibet,pro vtriufque ordinis multitudine. Sifuerintergo qulibet
magnitudines,&aliz ci(dé zquales numero:& quz fe-;—375, ¢ 4.
quuntur reliqua.Quod oﬁengcndum propofucramus.! -~

¢ f & h
N
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Theorema 23, Propofitio 23.
I'fuerint tres magnitudines , aliz'que eifdem zquales numes
;‘ ;ro , binatim fumptz in eadem rarione, fuerit autem perturs
bata earum proportio:& ex a:quali in eadem ratione erunt.

O RONTIV S.Sint tres magnitudines a,b,c,& aliz eifdem numero zquales
d,c.f, cum duabus in cadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut quidem a/ad b,
1 fic e/ ad f, ficitque bs ad ¢, ficd/ad c. Aio fore ex zqua

ratione,ficut aad ¢, ficd/ad f.  Afflumantur enim ipfa-

rum a,b,d,zque multiplices g,b,k:ipfarum porro c.¢,f,

aliz itidem zqué multiplicesl,m,n. Cumergog,h,ip-

} I farum a,b,fint per conftruétionem 2que multiplices, &

06—t
——

ab d partes eodem modo multipliciii eandem habeit ratio-
nem fumptzadinuicem,per quindecimam huius quin-
8"/5\ ti: eft igitur vtasad b,fic g/ad h.ficut auté a/ad b,fice

ad f,per hypothefin:& ficut igitur g/ad h,{ic e/ad f,per
- vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam m,n, ipfa-
rum e,f,{unt 2qué multipliceszerit rurfum per candem
quindecimam huius quinti,vt ¢/ad f, fic m-ad n. Sicut
porrd c/ad f,fic g/ ad h, fc habere monftratum eft: &
ficut itaque g/ad h, fic m/ad n, per ipfam vndecimam
ciufdem quinti. Infuper quoniam eft ficut b ad ¢ fic
d/ad e,per hypothefin,& ipfard b,dfumptz {unt zque
multiplices b,k : ipfarii vero ¢,c.aliz itidcmzqui; m_ul_-
tiplices ,,m.Eft igitur vt h/ multiplex,ad I multiplicé,

ﬁ“>/

{ magnitudinis(quoadillationis ordiné)datz funt zqué.

cum tribus fuccedentibus (fecunda vtrobique prater- .

23
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fic k/ad m, per quartam huius quinti propofitionem. Oftenfum eft autem, qudd
ficut g/ad h,fic m/ad n.Sunt itaque g;h,l,tres magnitudines,& k,m,n, aliz eifdem
zquales numero,cum duabus ineadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut qui-
dem grad h,fic m/adn,ficut rurfum hrad], fic k/ad m.Ergo fi g/fuerit maiot 1, erie
ex zquali k/maior n:& fi 2qualis,zqualis:{i autem minor,itidem minor, per vige.
fimamprimam huius quinti. Porrd g,kxfimt zqueé multiplices ipfarum a,d,primz
& tertiz magnitudjnis ( {eruato illationis ordinc) I autem & n/fecundz & quar-
tz,hoc eft ipfarum ¢,f/2qué rurfum multiplices,per conftructionem. Eft igicur ve
prima a/ad fecundam c,fic tertia d/ad quartam f: per fextam eiufdem quinti diffi-
nitionem.Si fuerint igitur tres magnitudincs,alizz; eifdem zquales:&c.vtin theo- .
remate.Quod oportuit oftendiffe.

otbonpa kY Poieais  wd.
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Theorema 24, Propofitio 24.

24 I primum ad fecundum eandem habuerit rationem, & ter=
S tiumad quartum, habuerit autem & quintum ad fecundum
eandem rationem & fextum ad quartum:& compofita primim
& quintum ad fecundum eandem habebunt rationem, & tertium
& fextum ad quartum.

O R O N T 1V S.@Habeat primim a/b/ad fecundi czeandem rationemn,quam
tertium de/ad quartum fiquintum rurfus b/gsad fecundum ¢,candem quog; ratio

~ “niemn habeat,quam fextum ¢/h/adipfum f/quartum.Aio,quod & compofita primi
& quintum a/ g, candem rationem habebatad idem fe.

2 b cundum c,quam tertium & fextum d-h/ad idem quar-

Cr— p tum f. Ctim enim fit ex hypothefi,ve b/g/ad ¢.fic e b/

v‘l\_, p S —"  ad £:& i conuerfa itag; ratione, erit vt ad brg,fic fad
[ |

e/h,per corollarit quarcz huius quinti. Praterea quo-
niam ex ipfa hypothefi,eft ficut a/b/ad c,fic d-e/ad fificut rurfum c/ad b/g, ficf/ad
c/h.Et ex zquali igitur,ficut a/bsad b/g,ficd/e/ad e/h : per vigefimifecidam huius
uinti. DiuifZ itaq; magnitudines a/ b,b/g, d/e,& e/h,
?unt proportionales.Et compofitz igitur,per decimam
oftauam ipfius quinti,proportionales erunt: vea/ g/ ad
brglicdhade/h Receptum eftauté ficue brgrad ofice/h/adf.Etex zquaFi igi-
Thieg—tur-per eandem vigefimam{ecundam quinti, ficut a/g/
N__~ [|ad cfic dh/adf.Ergofi primum ad fecundum eandem
habucrit rationem , & tertium ad quartum : & quz fe-
quuntur reliqua.Quod expedicbat demontrare.

©tbonpe i, Peddsare  ms.
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Theorema 25, Propofitio 25,
25 SI quatuor magnitudines proportionales fuerint, maxima &
) minima reliquis maiores erunt.
. m.j.
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O RON T1VS. Sint quatuor ciufdem generis magnitudines a/b, /dre, & f,
inuicem proportjonales, ficut juidcm a/bsad c/d, fic e/ad ffitq a/b/omnium ma-
xima;f/verd minima.Dico quéd a/b/& f, r¢liquis c/d/& ¢/funt maiores. Quoniam
enim a/b/omnium quatuor fupponitur maxima:maior cft igitur a/b,ipfa c/magni-

tudine. A maiori itag; a/b,{ecetur zqualis ipfi ¢/minori,

Rt ' é.g_,l’ per tertiam primizfitg; a/g.Rurfum, quonid eft vea/bs
'i——"fb‘ - addfic esadf,prima autem a/b,maior eft tertia ¢ : &
¢ ' f{ecundaigitur c/d,ipfa f/quarta maior erit,per decima-
— quartam huius quinti.A maiori rurfum c/d,fecetur ipfi

fizqualis, per candem tertiam primi:fit'que c/h.Cam igitur fit vt a-b/ad c/d,fices
ad f,& zqualis fita/g/ipfi ¢,& c/h/ipfi f: eft igitur vt a/E/ad cd, ficasgsad c/h,hoc
cft, ficut totum a/b/ ad totum « d, ficablatum a/g/ ad ablatum c/h. Et reliquum
itaque g/b/ad reliquum h/dverit ficut totum a/brad totum ¢/d:per decimamnonam
ipfius quinti. Prima autema/b/maior cft tertia c/d:& fecunda itaque g/b,maior erit
quarta h/d, per ipfam decimamquartam eiufdem quinti. Porré a/ g/ zqualis
- eftipfi e: &/ hv ipfif, per conftructionem. Binz igitur a/ g/ & f, duabus
c/hs &/e, funt per fecundam communem fententiam zquales.Si au-
tem inzqualia zqualibus adiungantur,omnia eruntinzqualia:
per quartam communem fentétiam.Et quoniam ipfis a/g/
& f/additur g/b, ipfis autem ¢/ h/ & esadditur h/d,
& maior eft g/bripfa h/ d:maiores ergo funt
a/b/maxima & f/minima,reliquis c/d/
& ¢/ magnitudinibus. Quod re-
ceperamus oftendendum.

7» Q uinti Libri Gaometricorum Elementorum ez
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ris,In Sextum elementorum Euclidis, Demonftrationes.
. EYKAEIAQY ETOIXEION BKTON.
_ Ogoi ¢. '
O Mo axipams ivbiypappa Bip3G mig 7% ywrics U koemt piupked wie s mie
i@ punioes wAEVpagyarihayop.
Diffinitiones 5. '
Imilesfigura funt,quz &angulos zquales habét

N ad vnum, & que circaanguloszquales funt lates
raproportionalia.

Vtpote,fi fuerint bina triangula a/b/c,& d/e/finuicem zquiangue
la: fueritque angulus qui ad 2/ zqualis angulo quiad d, & qui ad b
Ml eftangulus ciquiade, at?ue isqui ad '

c/angulo qui ad Erc?(')dcntcr zqualis. fitque infuper vearby "> d
latus ad brc,fic dresad e/f-vtqp bresad @/a, fic e/fiad £ d: atque
demum ficut za/ad a/b, fic f/d/ad d/e. Huiufcemodi nanque
triangula, fimilia nuncupamus: etiam fi fuerint inzqualia. 3 -
Cavnmemviome di oxipara Wip , Smop waTige F oxnpdrap induyolrs kod tmufyo: A
Y01 Garp.

Reciprocz autem figurz funt, quando in vtrag; figuraantecedé

tes & confequentcs termini ratlonales ﬁlermt.
De retilineis videtur intelligere figuris . quemadmodtim :

fi duorum re@ilincorum & zquiangulorum a/ bres & dibre,

angulii qui fub a/b/& brc,ei qui fub d/b/& brescStinetur gqua [

lem habétium:fuerit ficut latus a/bsad latus brd,fic latus e/ by

ad latus brc:aut ficut a/b/ad bre,fic d/bsad brc. Tali nang mos

do fit antecedentium & confequentium terminorum;hoc eft —le

comparatorum adinuicem laterfi,qu# circum zquales angus

los,reflexa proportio,reciprocdve rationum fimilitudo:diciis

tifrque eiufcemodi figurz,cim adinuicem comparantur,reciprocz.

€A xgop woel pigop Adpopivbbe Tpsdoa Aprou By § b i SAx e o p&dep Tuipe,Svrwe

7 pagop mee 3 YAaorop.

Per extremam & mediam rationé,recta linea diuidi dicitur: qui=

do fueritficut tota ad maius fegmentum, fic maiusad minus.
Vtpote, fi data re@ta linea a/b/ dividatur in punfto c: fues ¢ 5

ritque vt tota a/b/ad fegmentum maius brc,fic idem fegmen ™ v _

tum b/c,ad reliquum ca.

([nl@- ¥, mmetvmg oxipacrog b &wd T8 kopuplic WDl Tho Bdarp xS~ dpopine
4 Altirudo eft, vniufcuiu{que figurea vertice ad bafin perpendicus
. laris dedu&ta.

~
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Exempli gratia,trianguli 2/ b/ ¢/ altitudo erit & & recta lis

a e
nea, ab a/ vertice ad bafin bre/ p diculariter incidens. E¢
hexagoni e/fig/altitudinem oftendet perpendicularis e/h,que
ab ervertice, in bafin f/g/deducitur. .
: b c &

Adyoe ix Noywp ovyr&Edou NypaTou,mep a_'i’f'Mwy TNNRGTUTER iQ’ tavTmie TORXIAX-
Oa®EC !, WIB T TIvaS. - , »
Ratio ex duabus rationibus, autex pluribus céftare dicitur : qui-

do rationi quititates multiplicate,aliquam efficiunt quatitatem,

De cdpofitios  Expreffimus diffinitione tertia libri quintl,quidn ration adpellemus: quot infuper ras
ne rationum, tiond fuerint {pecies fiue differentiz;atq fingula in vniuerfum comprehenfa rationii diferie
interpretatio mina. Nunc porrd diffinit Euclides,quond modo ratio ex rationibus cSponi,feu conftare di
motanda.  )tur Fa nangp ratio ex rationibus conftat,fiue ciponitur:quardi quantitates inuicé multipli
catz illam efficere vidéur. De earationis copofitione,feu rationalium terminorii illatione,

hic minime velim intelligas:quam decimaquarta libri quinti diffinitione, cSpofitam ratios

nem adpellauimus:acceptionem videlicet antecedentis cum confequente,ficut vnius,ad ipe

fum confequens. Aliud fiquidem eft,ration€ ex rationibus cSponere:aliud verd in propore

tionibus,a diuifis rationum terminis ad coniunétos fiue compofitos, rationum fubinferre

Diffinitionis fimilitudinem. €At igitur Euclides,rationem ex binis aut pluribus rationibus componi,fie
ICErPretatio yie conflare:ciim darard rationum quantitates fuerint adinuicé multiplicata,& aliam quams
piam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas,rationem exprimit, guz ex datis

rationibus procreatur.Fit autem huiufcemodi quaticatum multiplicatio,inter duarum tans

Vbipluresdu tummodd rationum quantitates. Nam vbi plures fefe obtulerint rationes:ea in primis cols
abusextiterit [igatur ratio,qu# ex multiplicatione duarum primarum quantitatii generatur.Ex hac pofts
Fatoncs.  modum ratione & fequente tertia,alia ratio procreanda eft. Hinc rurfum, per quantitatd
. huiufce rationis & fuccedentis quartz multiplicationem,confurgés ratio tandem eliciatur.

Idque deinceps,pro datarum rationum multitudine:fiue datz rationes eiufdem,aut diver{z

fuerint {pediei,& fub continud aut difcontinua,ordinatdve feu perturbata proportione con

Notandum. flitutz. Adde qudd hac intelligenda funt de rationibus omnino maioris, vel omnino mis
noris inzqualitatis.Nam fi vna propofitarum rationum foret maioris, altera verd minoris
inzqualitatis (de quibus tertia diffinitione libri quinti) tunc quantitas maioris , per quans

titatem minoris veniret diuidenda : refultans enim quantitas, procreatam inde rationem

Quenamfint oftendet . €Quantitates autem rationum hic vocat Euclides , non eas quz fub datis contis

rationii quan pentyr rationibus : fed numeros, a quibus rationes ipfe denominantur. Ve duo, 4 quibus

titates. dupla : tria, 2 quibus tripla:& quatuor,vnde quadrupla ratio in multiplicibus exprimitur.

Aut in fuperparticularibus vnum & dimidium, quo fefqualtera: voum & tertium , & quo
fefquitertia : vnum infuper & quartum , vnde fefquiquarta ratio nomenclaturam accipit.
Item vnum & duo tertia , vnde rationem f{uperbipartientem tertias : atque vnum & tria
quarta, ex quibus fupertripartientem quartas in fupeiparticntibus adpellamus. Haud alies
num habeto iudicium , de rationibus ex multiplici & fuperparticulari ratione, aut ex muls
tiplici & fuperpartiente compofitis: & datis quibufcunque fingularum quingg rationalium
{pecierum differentijs. -
Ezfgg:fbiﬂ €ESTO, LVCIDIORIS INTELI.IdGEN TIAE GRATIA, DAs
quUPEX ¢ in exemplum ratio multiplex,ipfius inquam a/ad b/dupla:ponatdrgginter as& b,alia quae
:&&?&;‘; of di magnitEdo o,fubfefquitertia igﬁus a,gc {efqualtera ipl;iuspo ® 1
, b.Aio rationem a/ad b, componi fiue conftare,ex ratione a . 3
ad ¢, & ratione ¢zad b.Nam fi quantitas rationis a/ad c,:?oo : 2
te vnum & tertium , per rationis quantitatem ipfius vad b,
vnum inquim & dimidium multiplicetur:prouenient duo,a
Ex&plidembs quibus dupla ratio(qud habet a/ad b)nominatur. Ciym enim a v
ftratio, c/magnitudo ad asmagnitudinem fit fubfefquitertia,ad bsaus L ) & >
tem fefqualtera: qualium igitur partium ceft trium, talium
neceflum eft a/fore quatuor, & brduarii fimilium. Habet igic
tur 3/ad b/rationem,quam quatuor ad duo:& proinde duplam,ex fefquitertia ipfius a/ad c,

5
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& fefqualtera ipfius csad b/refultantem. €Sit rurfum in maiorem expreflionem,inter c/&
bralia quazdam magnitudo d,

fubtripla ipfius c,ipfius autem b/fubdupla. Aio quog rationé
asad b, ex rationibus a/ad ¢, & ¢/ad d,atque d/ad b/conftare.
Duco enim vnum & tertiii rationis a/ ad ¢ denominatorem,
in tria denominatorem triplz, quz eft /ad d: fient quatuor,
oftédentia a/ad d/quadruplam obtinere rationem.Et quoni
dsad b/ ratio minoris eft inzqualitatis, nempe fubdupla: dis
uidam quatuor, a quibus nominatur quadrupla, per duo ips
fius fubduple denominatorem: prouenient enim duo,dupla
(quz eft ipfius asad b)rationem denominantia.Nam cum d/
fubduplum fit ipfius b,& {ubtriplum ipfius c:qualium igitur

ExemplG vbi
tres rationcs
(quarum vna
minoris eftins
zqualitatis)

eandemcpo

nunt multipli
cem,

Oftenfio ciuG
dem exé&pli.

dieft vnum,talium breft duorum, & c/trium fimilium.Item quoniam a/ad ceft fefquitertidi:
ualium propterea / eft trium, a/erit quatuor.Sed qualium c/eft trium,b/duorum effe de-
ju&um eft: qualium itagg breft duorum,asquatuor erit fimilium.Quatuor rurfum ad duo,

5

'3

|

\ /_\‘7';:/

ratione {uperparticulari: (it a/ad bfefqualtera, ad c/autem
fefquiquinta,& c/ad b/fefquiquarta. Dico rationem fefquals
teram , ex fefquiquarra & fe?quiquinta refultare. Si nanque
multiplicaueris vnum & quartum,per vnii & quintum:pros
ueniet vnum & dimidium,a quibus fefqualtera ratio deromi
natur. Cum enim c/fubfefquiquintum fitipfius a,& fefquis
quartd ipfius b: qualii ergo partidi c/eft quing, talium aerit
fex,8 b/quatuor fimiliii. habent autem fex ad quatuor,velut
a/ad b/rationem fefqualteram €Qudd fi c/magnitudo fueric
ipfius a/fefquitertia, & dupla ipfius b,vt in feciida figura:nd
multiplicabis vnum & tertium fubfefquitertiz(qua eft a/ad
c)denominatorem, per duo,a quibus dupla ratio ipfius ¢ ad
bdenominatur. Diuides itaque duo,per vnii & tertium:pro-
pterea qudd 2/ad c/ratio minoris fit inzqualitatis.Vaum igis
tur & tertium,efficiunt quatuor tertia:duo autem, tertia fex.
Diuide itaque fex per quatuor : proueniet voum & dimidis
um,fefqualterz rationis (quz eft a/ad b) denominaror.Nam
ctim ¢/ ad & fit fefquitertium, ad b/ autem duplum:qualium
proinde partium c/eft quatuor, talium a/eft trium, & b/dua-
rum fimilium.Ratio igitur 2/ad beft vt tria ad duo,quz fef:
qualtera nuncupatur. @Idem in fuperpartiente ratione tandé
obferuari videbis . Sit enim a/ ad b/ fuperbipartiens tertias:
& inter & brincidat ¢, fubfefquiquartum ipfius a,8 fefquis
tertium ipfius b.Dico iam rationé a/ad b,componi ex ratios
ne aad c/fefquiquarta,& fefquitertia ipfius c/ad b. Muliplie
cetur enim vnum & quartum, per voum & tertium:fiet vni
& duo tertia,vnde fuperbipartiés tertias (quz eft ipfius a/ad
b)denominatur. Oportet enim propter rationum hypothe:

es, qualium partium ¢ fuerit quatuor, talium b/fore trium,
& a/quinque fimilium. Quinque porrd ad tria, eam feruant
rationé, quam a/ad b:népe fupcrbi‘rartiétem tertias. @Quod
fi inter a/& crinciderit magnitudo d,fefquiquinta ipfius a, &
ipfius c/fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus a/ad d, & &
ad c,atq c/ad britidem componetur. Duco enim vnum & ter

tium rationis c/ad b/denominatorem, in vnum & dimidium

denominatoré rationis quam habet drad ¢ : fient duo,a quis
bus ratio d/ad b/denominatur, vtpote dupla. At quonid a/ad

dam ipfa duo per vnum & quintum, in hunc modum.vnum
&quintum,efhiciunt quinta fex : & duo,vertuntur in decem
m.ij.

rationem habent duplam,qualem a/ad bobtinere fuppofuimus.€Sed demus exemplum in Exemplii de

ratione (upers
particulari.

Indu&io.

Aliud exgpld
fuperparticus
laris, vbi vna
rationii mino
ris cftingqua
litatis.

Ex&pli declas

ratio.

Ex&pld defiis
perparticntis
copofitionic.

Oftenfio ex&
pli.

|
Aliud fupers
partiétis cx&
plum,vbivna
rationii mino
riseftingqua¢
itatis.

* dsratio minoris eft inzqualitatis,népe fubfefquiquinta: diuis
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‘ quinta. Diuido ergo decem per fex: proueniunt ynum & duo tertia,i quibus ratio a/ad bs.

denomninanda eft, quz {uperbipartiens tertias adpellatur. Idem quoque per fuperius exs
preflam partium cum rationibus datis, & rationii cum partibus refpondentiam, deducere’
vel facile licebit:qualium enim partium c/fuerit quatuor,& d/fex,talium byerit trium, & a
quinque fimilium.Hinc rurfum c8furgit a/ad b/ratio,vt quinque ad tria. @Porrd fi forfitan

in hac partium quotarum, feu frationum vulgarium multiplicatione minus fueris exercis

tatus:cfulito libril fecund@ noftra Arithmetice practice. Nec volumus te latere,huiufces

modi quantitatum(a quibus datz rationes nominantur)tum expreflionem,tum etii muls

tiplicationem,per aftronomicas;hoc eft {exagenarias integrorum fractiones(qua fcrupula,

feu minuta vocant)indifferenter abfolui pofie:de quibus libro tertio eiufdem Arithmeticg

noftra-abunde trattauimus. Eft enim {exagenarius numerus, propter partiii quotarum in

eo contentarum multitudinem,omnibus rerum {uppu tationibus indifferenter adcSmodus.

€Conferamus in exemplum vtruncg calculum:& primam rationis compofitionem, vbi ras

tionem a/ad brduplam,ex fefqualtera & fefquitertia cSftare monftrauimus,rurfum examis

nemus. Multiplico itaque vnum & dimidium,per vnum & tertidi,in hunc qui fequitur mo

dum.Duco primim integra in fefe:fit vaum integrii. Deinde numeratorem fra&ionis mul

tiplicandz,in integrum multiplicantis: atque numeratorem multiplicitis,per integrii muls

tiplicandz:procreabuntur enim frationes prioribus haud diffis | 1 i
miles,vtpote dimidiii,& vnum tertium,que redutaad vnam fra x><‘r' 3
&ionem fimplicem,efficiunt quinque fexta. Tandem multiplico

frattiones ipfas adinuicem,numeratores quidem per fefe,atque
denominatores:fiet vnum tantummodo fextum. Comporio vnii
fextum & quinque fexta:confurgunt fexta {ex,qua vaum valét
integrum priori integro adijciendum. R efultabunt itag duo in- 2

tegra,a quibus propofita ratio dupla denominatur.@Vertim idé ]

|
o

“m

0\{.-. wl-p

6

"

 per aftronomica inquiramus ferupula fiue minuta. Denominator itaque fefqualtera ratios

nis,erit vaum integrum,& triginta integri minuta: ipfius verd fefquitertiz rationis depoo
minator,vnum itidem integrum & minuta viginti . Sunt enim triginta,dimidium : vigintd
autem,tertiii fexagenarij numeri. Duco igitur triginta minuta,

in minuta viginti:funt fecida fexcéta, qua diuifa per fexagin | Integra| Minuta.|Seciida.
ta,reftituunt decé€ minuta.hzc fubferibo fuo loco.Deinde muls| 1 30. oo
tiplico vnii integri per ipfa viginti minuta:redeunt minutavis| __ 1 20, 00
ginti.hac noto fub priorib®decem minutis.Poftea duco trigins 10 Soo
ta minuta in vaum integrii: reftituuntur minuta triginta(nam 20 10
fractio per integra multiplicata,fimilem videtur producere fra X 30 ‘ 680
&ioné)Quibus fubnotatis, multiplico integra adinuic&, & vaid | —2— I— | ¢

tantummodo reftituitur integrum. Compono tidem decem,
viginti & triginta minuta,confurgiit fexaginta, qua vnum valent integrum priori demum
adiungendum.Proueniunt igitur ex hac quatitatum multiplicatione duo integra, 1 quibus
‘dupla ratio(quz erat a/ad b)venit denominanda.In cxteris refpondenter facito,fiue vulga

* ribus,fiue aftronomicis iuuet vti frationibus.

Alius modus
c3ponédi ras
tiones adinui
cem.

Primfi exems
pld de cSpos
fitione multis
plicis.

CEST ET ALIVS RATIONALIVM QVANTITATVM
multiplicandi modus,ipfis potiffimum numeris,ad numenimve relatis quantitatibus pecu
liaris: fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inzqualitatis ratione proponantur. Nam ex
eorundem numerorum {ub datis ratlonibus conftitutorum multiplicatione,numeri procres
antur,fub compofita,vel inde conftante ratione fe habentes. Multiplicandi funt itag primi
antecedentes numeri adinuicem,& antecedens ipfius compofice rationis efficietur. Deinde
confequentes itidem inter fefe ducendi,vt confequens eiufdem rationis generetur. @Repes
tatur in maiorem fingulorum euidentiam , antecedentis prima compofitionis exemplum:
{intq rurfum numeri,tria ad duo in ratione fefqualtera, & quatuor ad tria in fefquitertia
ratione conftituti. Duc igitur anntecedentes numeros —Telqualtera. | 3——2

inter fefe,vtpote quatuor in tria: fientduodecim,quz Ratio -z fefquitertia, | 4——3
pro generatz rationis antecedente fubnotabis.Poftea facx cild€ cBpolita.| 12——6
confequentes,hoc eft tria & duo,inuicem mulplicato: P!l P P

- f



~ Puperbipartiens tertias. | 20—12
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fient fex,ciufdé produlle rationis confequenté exprimétia numerd.A tqui duodecim ad fex,
duplam conftat obtinere rationem, ex fefqualtera & fefquitertia refultanté. €Sint rurfum
binz rationes;altera quidem fubfefquitertia, vtdtrium ad quatuor: altera verd dupla,veluti

—— quatuor 4d duo.Si compofita ex his volueris obtinere
Su:g;::lultcma. 3'_:' ra\tione.m,dycito‘tria ing;:latuor,vnum videlicet antes
e tera ratio _xh_"‘z——-s cedentium in reliquum: fient duodecim. Poftmoddm
beiq : ipfa confequentia inuicé multiplicato,vtpote quatuor
in duo:fient 0&o.Porrd duodecim ad o&to, fefqualteri rationem obferuant,qualem exems
plo quarto(denominatorem duplz, per.ipfius {ubfefquitertiz denominatorem dividendo)
. i} reperimus. @Haud diffimiliter ex fefquiquarta & fefs
IRatio {?:fqzzg‘:::af S—4 quitertia,veluti quingg ad quatuor,& guaqtuoi- ad tria,
9 |43 fuperbipartiens tertias producetur : quemadmodim

: obiecta méftrat formula.Ex antecedentium nang mul
tiplicatione,fient viginti:ex multiplicatione verd confequentium,duodecim.continent auté
viginti femel duodecim,& duo infuper eorundem tertia. €Et proinde non minus facile col

» . .- nintupla. 5 I . €Dupla. 1 ligem®,ex quintus
o dShil i S, [ g s
upla fe{qualtera. 10——4 | Dupla {upbiptiés tertias| 8——3 | plam’fchualreri:

necnon ex dupla & fefquitertia, duplam fuperbipartientem tertias refultare. Sed hac de ras
tionum compofitione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint fatis.

Corollarium.

CHINC FIT MANIFESTVM QVO'D ST A QVALIBET R A
tione compofita,vnaquzq componentium fubtrahatur : profiliet ipfarum componentium

reliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter i qualibet:fed minor tantim a

maiori.Hzc autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplicas
tionem abfoluitur:idgs rurfum dupliciter.€In primis enim fi compofitz rationis denomis
natoretn,per denominatorem alterius componétium diuiferis:habebis reliquz rationis des

Sleﬁc%dﬁ exdn
pli,de cSpos
{Rione (hppc::
particularis.

Tertid exem
plii de cSpofi
tione fupers
partientis.

Def(abtras
&ione ratios
ail adinuicg.

Prim? modus

nominatorem,fiue numeros in reliGtaratione coftitutos.Oportet auté (vbi alterius vel vtris

ufqs rationis denominator,integro & frato exprimetur numero )ipfa integra ad fimile ges
nus denominationis cum propria,vel occurrente fraltione reducere:poftea numeratoré dis
uidendz rationis,per communé multiplicare denominatorem,fiet enim relict rationis,nus
merator . Deinde numeratorem diuidentis , in eundem communem denominatorem duces
re, nam eiufdem reliétz rationis prodibit denominator . Quemadmodiim ex fecundo libro
noftrz d;:Prchcndérc potes Arithmeticz. @Refumatur in exempli ratio dupla,ex fefquis
tertia & {efqualtera refultans: fitqg propofitam alteram componentium, vtpote fefquiters
tiam,ab ipfa dupla ratione fubducere.Denominator itags fefquitertig,eft vaum & tertium,
6 >< 4 211; quatuor efficifit tertia:duo auté,a quibus dupla denominatur ratio, con
3 37| ficiunt tertia fex. Diuide itagg fex tertia,per quatuor tertia,in hunc modii.
18 Duc fex in tria,fient decem & o&to:& rurfum quatuor per tria multiplicas
1z to, fient duodecim. Et quoniam decem & o&o continent femel duodecim,
&t alteram eorundem partem:reli&a itaqs ratio,feiqualtera eft.@Detur rurfum fefqualtera
ratio,a qua velis auferre fefquiquintam. Ex vno itag & dimidio,a quibus fefqualtera deno
3 ¢ | minatur,fiunt tria feciida: ex vno autem & quinto,ipfius fefquiquintz des
":.—>< s | nominatore, fiunt quinta fex. diuidenda {unc igitur tria fecunda, per fex
15 quinta.Duc itacg tria in quingg,fient quindecim:poftea fex in duo mulripli
12 cato,prouenient duodecim .Et quoniam quindecim ad duodecim rationem
habent fefquiquarti : idcirco reliéta ratio fefquiquarta dicetur.Nam ex fefquiquarta & fefs
quiquinta ratione, fefqualteta(veluti fupra deduximus)generatur. '
CPOTERIS ET IDEM PERNVMEROSIN DATIS RATIO:s
nibus conftitutos refpondenter abfoluere. Détur enim rurfum numeri, {ub antecedentibus
rationibus cSftituti,vtpote duo ad vnum in dupla,& quatuor ad tria in {efquitertia ratio-

ne {e habentes:{itque veluti prius,{efquitertia ab ipfa dupla ratione fubducéda. Scribatur
m.iiij. -

Secundum
excmplunz.

Alius fubtras
hendi modus
rationes adin
uicem.



Aliud exzpli

Figure c5tis
tutio.

Prima dedus
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matis,de teis

angulis.
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multiplicato duo in triahoc eft,antecedés dividendz Sefquitertia.
rationis,in confequés diuidétis:fiéc fex. Rurfum dudis | Selqualtera,relicha.
to vnil in quatuor,vtpote confequés ipfius dividendz - 2 .
rationis,in diuidentis antecedens: fient quatuor.A ratione igitur quam habent fexad quas
tuor,reliéta ratio denominanda eft:quz rurfum offenditur felqualtera. €Subducamus rurs
fum ad maiorem fingulorum refpondentiam,a fefqualtera ratione,pra_:fatam rationem {efs
Xuiquitft_t?_m.all’roponc ‘jraqtzlc tibi numcro‘s_ i_ilb datis rationibus conftitutos:vtpote,tria ad
uo in fefqualtera , & {ex ad quinque in felquiquins — - —
ta.Er poEta fefquiquinta fuli1 fef:llualtcra,duqo:ll"t:)l tria 3><; felqualtera ratio.
L 6 A R 6. fefquiquinta.
in quinque:fient quindecim . poftea multiplicato duo T TeToui
per fex,prouenient duodecim . Habent autem quins 1231 quiquarta, |
decim ad duodecim,rationem fefquiquartam, qualem fuperius offendimus, Haud aliter,de
czteris quibufcungg inuicem fubducendis facito rationibus. & fi minus in hoc gencre cals
culi fueris exercitatus, ad caput fecundum libri quarti ipfius Arithmerice noftrz c5fugito.

“1n primis fefquitertia, fub eadé rationedupla. Poftea 1 1| Dupla,dividenda.
<5
[ A—Y
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ds odt poioss. ‘
Thearema 1, Propofitio 1.

P Riangula & parallelogramma, que fub cadem funt altis
N tudine:ad {e inuicem funt,ve bafes.

22 {O RO N T I V S.€Sint bina triangula a/b/c/& asc/d, totidémque pa-
rallclogramma e/c/quidem atque o/f, fub eademaltitudine, feu perpendiculari ex
a/ vertice in b/d/ bafin incidente conftituta.Aio triangulumas b/cs ad triangulum
a/c/d/fe habere,veluti bafis b/c/ad bafin ¢/d. Cim enim e/c/ & o/f/ parallelogram-
ma,in eadem fintaltitudine:in dire€tum eft igitur e/a/ipfi a/f, atque brevipfi c/d, &
proinde c/f/i))ﬁ b/d paraliela. Producatur igityr re€tab/d/ ex vtraque parte in c5-
tinuum re&img;,ad g/& h/punéta:per fecundum poftulatum.Secctur deinde brgs
zqualis ipfi b/c,necnon d/1& Ihvipfi c/d/zquales:per tertiam primi.& per primd
poftulati,connetantur a/g,a/k,& a/h/linez re@tx.Cam itag; g/b,ipfi brc/ fit zqua-
lis:erunt triangula a/g/b/& a/b/c/in bafibus zqualibus,&in eifdem paraliclis e/£/&
3 g/h-conflituta,& proptereainuicem zqualia:per trigefi-

\ | mamo¢taua primi.& proinde a/c/d,a/d/l/& a/hstriane
\ - gula,zqualia quog; eruntadinuicem.Quotuplex igitur

a/b/c/trisguli.quotuplex rutfum eft c/hubafis 1pfius c/d:
- totuplex eft &a/c/h/triangulum, ipfius trianguli a/c/d.
g =€ d T h Sibafisitag;g/c,maior eft bafi c/h: erit a/g/c/triangu
Tum,tridngulo a/c/hsproportionaliter maius. Et i g/c/& c/h/baes,fuerint inuicem
zquales: erunt a/g/c/& asc/h/triangula,zqualia quoque adinuicem. Quad fi bafis
g/c;minor extitetit bafi c/h: erit &a/ g/ ¢/ triangulum, ipfo a/c/h/ triangulo zqué
itidem minus, Quatuor itaque magnitudinum, duard inquim bafium b/c/& ¢/d,
totidémg; triangulorii a/b/c/& a/c/d, fumpta funt zque

m multiplicia prima & tertiz: necnon fecundz & quartz,
g/c. |ch. |agre. |arch. | alia vecunque zque multiplicia. Etficut multiplex pri-
e [od Tabre. Tawd. | me magnitudinis,ad multiplex fecundz,hoc eft,g/c/ba-
N7 N—"" fis,adbafinc/h: ficmultiplex tertiz, ad multiplex quar-
tz,vtpote a/g/c/ttiangulum,ad triangulum a/c/h)fe habere przoftenfum eft.Sicut

I

cft g/c/bafis,ipfius b/c:totuplex eft tridguld a/g/c,ipfius
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igitur prima,ad fecundam predi¢tarum magnitudinum,fic tertia ad quartam: per
(Exta' ipfius quintidiffinitioné. V't bafis ergo b/c,ad bafin c/dific triangulumarb-c,
ad trianguld a/c/d.Quod prius venicbat oftendendum.@ Infuper quoniam a/b/c/ Secunda thes
eriangulum, & parallelogrammil e/c,in cadem funtbafi,& in eifdem parallelis con- ﬁ,‘;’;’;;‘;;:f;
ftituta:duplum eft ¢/c/patallelogrammum ipfius a/b/c/tridguli, per quadragefim lelogrammis.
primam primi:& propterea c/f/parallelogrammum,ipfius trianguli a/c/d/ itidem
duplum.Sunt igitur e/c/& c/f/parallelogramma,ipforum a/b/c/ & a/c/d triangulo-
rum 2qué multiplicia.Partes autem zque multiplicium,candem rationem habent
{umptz adinuicem:per decimamquintam quinti.Ve ifitur a/bseerianguld,ad erig-
gulum a/c/d: fic parallelogrammum esc,ad ¢/f/parallelogrammum.Oftenfum eft
[Brc.cdfabicacdfec ot autem a/bscrtriangulum,ad tridgulum a/c/d/ e habere,
<— veluti b/c/bafis,ad bafinc/d. Binz itaque rationes,vtpo-
te b/c/bafis,ad bafin /d,atque parallelogrammi e/c/ad
c/frparallelogrammum,ezdem funt cum ratione ipfius
a/b/c/trianguli,ad trifigulum a/c/d. Quz autem cidem funt ezdem rationes, &ad-
inuicem funt ezdem: per vndecimi ciufdem quinti. Eft igitur vt bafis b/c,ad ba-
fincvddic parallelogrammum e/c,ad c/f/parallelogtammum. Poterit & ipforum Notandum.
parallelogrammorum ratio,quemadmodim & triangulori, feorfum demonftrari:
defcriptis fuper g/b, d/ I, & I/h/ bafibus, & in eadem altitudine parallclogrammis.
‘Triangula itaque & parallelogramma, qua fub ecadem funt altitudine:ad fc in-
uicem funt, vt bafes.Quod erat oftendendum:.

Osdognpee £, recbeie P
Ap rpiydivs arocele piocp TEp wAeBp GexBF Mg {vdGa ToegdAnNos, aevaeoyop Tepud mie
F Brydvs A Qo : k)il ob 78 Bryds wALbgad dndhoyop TpndGary, i i s Topie
WDV prupsin dubSiory e pte Thib Novrip Esou 7 Tpiydvs @A S paep wocpd Mwdog.
Theorema 2, Propofitio 2.
NI trianguliad vnum laterum acta fuerit aliclua recta linea pa
rallela:proportionaliter fecatipfius triifuli atera.Et{i trian-
guli latera proportionaliter feta fuerinc:ad fegmenta conexa re-
&ta linea,parallela ad reliquum erit ipfius eriangulilatus.

O RON TV S.In tridgulo enim a/b/c,agatur reta dve, ipfi brc/lateri paral-
Iela Dico quod ipfa d/e,fecat a/b/& a/c/latera proportionaliter: ficut quidem a/d/

ad d/b,ficase/ad e/c.Conne@antur cnim bre/& c/d/linex reét’: per primi poftu- Primg theore

Jacum. Eruntitaque b/d/e/& c/e/d/triangula, in eadem matis pars.

bafi d/e,acin cifgé parallelis b/c/& d/e: & proinde inui- '
cem &qualia,per trigefimamfeptima primi. Eftauté &
asdsealiud quoddam triangulum. Idem porrd triangu-
lum,ad zqualia triangula candem habet rationem:perfec
ptimam quinti. Ergo ficuta/d/e/ triangulum, ad trian-
: gulum bsd/e:fic idem triangulum a/d-e, ad cre/d tri-
angulum . Eft autem a/ d/ ¢/ triangulum, ad triangulum b/ d- e, veluti bafis 2/ d/
ad bafin d/b: per primam huius fexti. funt enim {ub codem vertice ¢, & proinde
~ {ub eadem altitudine . Etficut igitur bafis a-d, ad ba-
[wd.dbadebidefadeced] fin d-b : fica/d-e/triangulum, ad triangulumcs e/ d,
- per vndecimam quinti. Sicut turfum a-d-e/triangu-
lum,ad triangulum c/e/d:fic bafis a/e,ad bafin e/c,per
candem primi huius fextifont enima/dre/ & cvesd/

c
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saneula dem vertice d:& fub eadem confequéter altitudine. E¢ ficut igitur
tm%g:b,fub €0 ool ad/bafis,ad bafin d/b:%c bafis a‘e,ad bafin c/c,pc§ can

ad dbjade.vedjue.cel X o .
} dem vndecimam quinti.Secat ergo dse/ parallela,ipfa
: b/ & as ¢/latera,in punétis d/& e/ proportionaliter.
' Partis fechde _ @ Scediamefto vtasd/ad d/bfica‘e/ad e/c: & coneta-
dembftratio. ¢yr recta dze,per primum poftulatum. Aio verfa vice,d e/ipfi b/c/ fore parallelam.
Cénexis enim(veluti prius)b/e/atg; c/d/reétis,per idem primum poftulatum:eric
rurfum,per primam huius {exti,trianguld a/d/e/ ad triangulum b/d e, velutibafis
[weoe] #d-db udrebidre] asdsad bafin d/b.Acficut a/d/ad d/b,ficper bypothefin
: ase/ad e/c.Et ficut igitur per vndecimam quinti,a/c/ad
\@’ escfica/dse/triangulii,ad triangulib/d e.Sicut rurfum
per candem primi fexti,aze/bafis,ad bafin e/c: ficidem
tridgulii a/d/c,ad triangolum c/e/d.Et proinde ficut a/d/e/trianguld,ad triangulum
adebidicaeadudieged bsd/eificidem triangulum a/de,ad trianguliic/e/d,per
<—— vndecimi ipfius quintiIdem ergotriangulumardre,ad
\@ ipfa b/d/e/&c/e/d/ triangula,eandem habet rationem.
Ad quzautem triangula,idem triangulum candemha
bet rationem:& ipfa funt inuicem zqualia, per nonam
ciufdem quinti.Acqud cft igitur b/d/c/trian‘gulum, ip-
fi c/e/d/tridgulo.Quz cim in eadem fint bafi dve,& ad
caldem partes:& in eifdem quoque funt parallelis, per
trigefimamnoni primi. Parallela eftitags de, ipfi brc.
Si trianguli ergo ad vnum latus : &c. vt in theoremate.

b € Quod demontftrarc oportebat.
Sxbpnpa » Pedkaie . .
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Theorema 3, i Propofitio 3.

QI trianguli angulus bifariam fecetur,difpefcens autem angu
) lum retta linea fecuerit & bafin : bafis fegmenta eandem ha-
bebunt rationem, reliquis ipfius eridguli lateribus.E fi bafis fegs
menta eandem habuerint rationcm,relicluis ipfius crianguli late-
ribus: vertice ad bafin coniun&a re&ta linea, bifariam difpefcic

trianguli angulum, : .

ORO NTIVS. Sit datum a/bsc/ triangulum, cuius angulus b/ac/bifariam
fecetur,per nonam primi:reéta quidem a/d,bafin ipfam b/c/itidem fecante in pun-

Figure oSpo (o d. Ao qudd brd/ad d/c/Ae habet,vt bsasad asc.Per datum enim punétumb,da-
fisio. tz retz linez a/d,parallela ducatut bre, per trigefimamprimam primi: produca-
e turque ca/reéta,per fecundum poﬁulztﬁ,dopcc conue-

netit in pun@i e/cum ipfa bre, feceritq; tridguld bresc.
Conuenietautem c/a/cum bre, per quintum poftulati:
propterea g anguli e/brc/& b/ese,ducbus rectis funt mi
nores. ni angulus e/brc,exteriori & oppofito a/Q/QJ)cr
vigefimamnonam primi eft 2qualis:& duoanguliasd-c/
, &d/t:/a/triangulj a/d/c,binis rectis- minores exiftit,per
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ipfius primi decimamfeptimi. His ita conftruis, quoniam in patallelas a/d/&
b/ ¢,reétx incidunt a/ b/& ¢/c: zqualis eft angulus a/b/esalterno brasd,necnon in-
terior a/e/bsexteriori & exoppofito d/a/c,per vigefimamnoni primi.Atqui bra/d/
& d/asc/anguli,funt inuicé per hypothefin zciuafcs:duo itags anguli a/bse/&avesb,
zquales proinde {untadinuicem.hinc latus a/b,lateri a/¢,per fextam primi,zquale.
Trianguli demi bre/c,ad latus bre/acta eft parallelus a/d,per conftrutioné: fecat
igitur a/d/proportionaliter ipfius trianguli latera,per fecundam huius fexti, ficut
quidem b/d/ad d/c,fic e/a/ad a/c.Ipfi porro c/a,oftéfa eft zqualis b/a.zquales auté
ad candem,candem habét rationem:per feptimd quinti.Et ficut igitur b/d,ad d/c:
ficbsa,ada/c.qSit autem vt bsd/ad d/c,fic brasad a/c:& conneatur a/d/re@a,per
En’mum poftulatum. Dico verfa vice,quod a/d/ recta bifariam difcindit angulum
vasc. Conftructa enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft,ficut
b/d/ad d/cficbrasad a/cfed per fecundi huius fexti,ficutb/d/ad dc,fic e/asad asc:
[b/a.ac.| bd.dic] e;a.ac| intriangulo enimbre/d,ad latus bre/adta eft paralle.
' : lus a/d.Bin# itag; rationes,b/a/inquimad a/c, & e/2/
adas, eidem rationi b/d/ad d/c/ funt ezdem : & pro-
Etcrca cxdem adinuicem,per vndecimam quinti.E¢ fi-
cut igitur bsa/ad asc,ficesa’ad eandema/c.Quz autem ad eandem,candem habent
rationem:zquales funt adinuicem, per nonam ipfius quinti.Acqualis eft itaque b/
a,ipfi e/a:& proinde qui ad bafin b/e/funtanguli,adinuicem zquales,per quintam
primi, hoc eft, a/bse/ipfiase/b. Et quoniam parallela eft a/dvipfi bre, & in eas inci-
dunta/b/& e/c/linez re@a:zqualis eft angulus bra/d/alterno a/bre, necnon & ex.
terior angulus d/a/cinteriori & oppofito a/e/b, per vigefimamnoni ipfius primi.
Oftenfum eft auté,angulos a/b/e/& a/e/b/fore inuicem zquales. quz verd zqua-
libus zqualia funt,ea quog; inuicem funt 2qualiazper primz communis fententiz
interpretationem.Acqualis eft igitur angulus bsa/d,angulo d/a/c.Et proinde angu
Ius bra/c,fub a/d/re@a bifariam difcinditur.  Si trianguli itaque angulus bifariam
fecetur:& quz fequuntur reliqua.Quod demonftrandum {ufceperamus.

Oibgnpe oY @ roitione &
QpicvpovieyBrybrop,cidhoyopéaip ok @Awgad cd whY Tis i@ yaviceo's i)  péhoyor ok
b wks iGes ywvios AamvTaviGu wAwead.

: Theorema 4, Propofitio 4. |
4 Equiangulorum triangulorum, Froportionalia {unt latera
que circizqualesangulos:& fimilis funt rationis,qua zqua=

libus angulis Jatera fubtenduntur.

ORONT 1V S:€Sint bina triangula inuicem zquung/ula,h/b/u& drerefitgs
angulus a/b/c/zqualis angulo d/c/e, & b/a/cangulus ipfi e/d/e,atgs a/c/bripfi angu-
lo d’e/c. Aio latera ipforum triangulorum a/b/c/& d/c/e/quz circum zquales an-
gulos;fote proportionalia:& quz angulis {ubtenduntur zqualibus,ciufdem cffcra
< tionis. Conftituatur enim b/c/latus,in direGum igﬁus
ceiid autem efficictur, cim angulib/c/d/& d/c/e/ binis
reétis fuerint zquales,per decimamgquarti primi. Pro-
ducantur infuper bra/& e/d/latera in reétd & continud
ad partes a/& d,per fecundum poftulati:donec tandem
in vnum congrediantur punétu. Id enim per quintum
ftulatii cuenire neceffum eft, propterea quod anguli
a/b/c/& a/e/b, duobus rectis per decimifeptima primi

Primie partis
oﬁenﬁo?

Pars fecunda
theorematis,
conuerfa pris
ma.

Conftru&tioff
gure,
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Dem3ftratio
theorematis.

i :&angulus d/e/c/angulo a/c/bs pet b pothefin eft 2qualis. Ex quo
gxtnt:t“:\‘ogﬁ: vbrer & dresby cifdcglu angulis a?b/c/ an/c/ b/ fint zquales : & [?ro,
in:ic binis re&is itidem minores. Et quoniam ex hypothefi angulus d/ ¢/ ¢, in-
teriori & oppofito ad eafdem partes a/b/c eft 2qualis angulo, necnon &avc/b-ip-

‘ G d/e/citidem interiori & oppofito zqualis : parallela
eftigitur /d/ipfi b/£,& asc/ipfi f/¢,per vigefimamotta-
uam primi.Parallclogrammum eftitaq; a/c/d/f: & pro-
inde a/c/latus oppofito f/d zquale, fimiliter & a/f/ipfi
c/d,per trigefimiquarti ciufdé primi.  His ita conftru
&is,quonia trianguli b/fre, ad latus fc,altactt paralle-
laasc: fecatigitur asc,ipfius trianguli latera proportio-

b < € naliter,pet fecundi huius fexti,ficut quidem b/asad a/f,
‘fic bic/ad cre. & zquakis oftenfa eft a/fipfi c/d.zquales autem ad eandem, eandem

— habent rationé:& cadem ad zquales, per feptimi quin-
a,,/b de” b ce. ti. Etficut igitur a/b,ad d/cfic bsc, ad c/e Et permuta-
' tim infuper,ficuta-b,ad b/cficd/c,ad cve,per gecimam—
fextam eiu(dem quinti . Item quoniam ipfius trian:;uli

um

b/ £/ ¢, ad latus b/f, afta eft parallcla c/d:fccat rur

cadem c/d,cinfdem trianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius
{exti,ficut quidéb/c,ad cveficf/d,ad d/eIpfi porro £/ d,

“hies ce ca edlonan e zqualis asc. Et ficut igitur brc,ad credfic cras
y ad ¢/d,per candé feptimi quinti. atq; rurfum permuta-
' tim,per ipfius quinti decimamfexti,ficut brc/ ad c/adfic
c/e/ad e/d.Jam itag; oftEum eft,ficut a/bsad bre/fic drvad ereficiitg; breiad a fic
& c/e/ad e/d. Suntigitur eres magnitudines asb,b/c,& c/a:& aliz eifdé zquales nu
ab,bic,a. dic,e,ed. Encro d/c,c/e,& e/d, cii duab? fumptis in cadé ratione.&

v N/ [x&qua igitur rationc,crit ficut b/a,ad a/c:ficetiic/d,
ddse. Acquiigulori itag; triangulor@ a/b/o& dieve,
proportionalia funt latera qu circii zgpales angulos:& fimilis funt rationis quz
aqualibus angulis latera fu tcnduntu%od demonftrandum fuerat.
Otopnpa & Ppdeaig €
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| Theorema s, Propofitio 5.
I duotriangula,latera pro[ilortionalia habuerint:zquiangula
S erunt triangula, 8 zquales habebunt angulos fub quibus eiuf=

dem rationis latera fubtenduntur.
O RO NTIVS. @Hzc eft conuerfz pracedentis: quz non potuit eadem figu-
1a,vel deductione(quemadmodiim fecunda & tertia obferuavimus propofitione)
demonftrari. Sint igitur bina tridgula a/b/c/& dve/f;habentialatera proportiona-
lia:ficuc quidem a/b,ad brefic dresad e/Aficitg; bread

a c/a,fic e/frad £/d. Ao triangula ipla a/b/c/& d/e/f, fore
zquiangula : & zquales angulos comprehendere , fub

quibus ciufdem tationis latera fubtenduntur : vtpote,

e angulum a/b/c,zquum fore angulo de/f, & angulum

b ¢ b/c/aangulo ¢/£/d, atque angulum b/a/czangulo e/d .
Ad datam enim reétam lineam ¢/f,& dataillius pun-

3 €ta /& f,datis angulis retilincis a/bre/&asebyzquales

e T . . A o . .
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anguli conftitudtur,per vigefimamtertiam primi: f/¢/g/quidem ipfi a/b/c,& e/f/g/
1p(€:/a b. Et quoniam anguli a-b/c/ & ase/b, per dccimamfcgtimam ipfius pri-
mi, binis retis funt minores:& f/ ¢/ g/ itaque ac ¢/£/g/ anguli binis itider retis
minores erunt.Conucnient ergo tandem e/g/& f/g/re€tz lincz,per quintum poftu
latum. Conueniantad punétumg. triangulum eritigitur e/f/g:& reliquus angulus
qui ad g,reliquo qui ad a/zqualis,per corollariil trigefimafecundz ciufdem primi, )
.vni cum ip(a tertiacommuni fententia. Aequiangula funt itaque a/b/ ¢/ &e/frgy gufgiﬁom de
triangula,& proinde latera ipforum proportionalia, quz circum zquales angulos: ’
& fimilis {unt rationis,quz zqualibus angulis latera fubtéduntur,per quarta huius
[de cf[ab bic] gre- e/f. | fexti. Eftigitur ficuta/b/ad bre/fic ge/ad e/ficut por-
roa‘b/ad b, fic eft per hypothefin d/e/ ad ipfam e/f.
Et ficut igitur d/e/ad e/ fic g/e/ad candem e f, per vne
decimam quinti.Qu#autem ad eandem ecandé habent
rationem,zquales {unt adinuicé,per nonam quinti: zqualis eft igitur d/e,ipfi ¢/ ggo
Haud diffimiliter oftendemus df, ipfi f/g/2qualem.cadem enim ¢/f/ad vtranque,
tum cx hypothefi,tum ex quarta huius fexti,candem habet rationem:népe quam
b/c/ad c/a. Ad quas porro magnitudines, eadem magnitudo candé habet rationé,
ip(z funt zquales,per eandem nonam quinti. Et quonid zqualis eft d evipfi e/g,
vtrique autem cémunis c/f:binz itag; d/e/& e/ferianguli dve/f,duabus f/e/8& c/g/
trianguli e/ f/ g/ funt zquales altera alteri.& bafis d-f,bafi f/g/ zqualis. Angulus
igitur d’e/f,angulo f/c/g/fub zqualibus rectis comprehenfo, per otauam primi,
cft zqualis. Nec diffimili via demonftrabimus,angulum c¢/d f, angulo c/g/f 2qua
lem:atq; e/£/d,ipfi c/f/g femper cnim ipforum triangulorum binalatera,binis late-
ribus alterum alteri offendentur zqualia:necnon & bafis,bafi zqualis.Et c5tentos
propterea fubaqualibus lincis retis angulos,zquales habebunt : per candé octa-
‘uam primi.His przoftenfis,quoniam angulus d/e/f,zqualis eft angulo f/e/g: ¢idé Refolutiothe
quogsangulo f/e/g,zquus cft per conftrutionem angulus a/b/c.Duo itag; anguli orematis.
a’b/c/& dre/f,cidem angulo fre/g/funt z?ualcs:& proinde zquales adinuicem,per
primam communem fententiam.Pari difcdr{u angulus a/c/b,angulo d/f/e:necnon
& bra/c/angulus,ipfi e/d/f/angulo cécludetur zqualis. Aequidgula funt itag;a/brc,
&ﬁd/cénfl/f triangula.  Si bina ergo triangula: &c. vt intheoremate. Quod oportuit
oftendifle.

Hpoe 5y Pedbsarg s
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Theorema 6, Propofitio 6.
6 Ibinatriangula vnum angulum vniangulo 2qualem habue-
rint, & circum ®quales angulos latera proportionalia: 2qui-
angulaerunt triangula, & zquales habebunt angulos,{ub quibus
eiufdem rationislatera fubtenduntur.
OR O N T 1V S.€Sint rurfum bina triangula a/b/c/& d/e/fhabétia vnum an.
gulum vni angulo zqualem,vtpote cum qui ad brei quiad e:atque circum cofdem
zquales angulos latera proportionalia,ficut a/b/ad brc,fic dve/ad e/f.Dico ipfa tris-
gulaa/b/c&d/e/, fore zquiangula: & angulum bsa/cangulo e/d/f,atg; asc/b, ipfi
d/fre/ refpondentet cozquari. Ad datam enim re€tam lineam d-e, datimg; illius Figure conw
pun&tum e,vtrig; 2qualium qui ad b/&e/funt angulorii,zqualis angulus conftitua Pefiti-
tur dve/g,per vigefimamtertid primi:& per eandem,ad pun&d d,ipfi angulo b/a/c/
n.J.
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zqualis rurfum conftituatur angulus ¢/d/g.Et quoniam duo angulia/b/c/&brases

funt minores duobus reétis,per decimamf{eptimam ipfius primi:erunt & ipfi angu-

li d/e/g & e/d/g/binis itidem reétis minores.Conuenient ergo Eandcm d/g{& c/g/

rectz in continuum produétz,per quintum poftulatum:fit illar concurfus in pun-

Deduttio  &og. Triangulum erititag; /c;g: & reliquus an lus qui ad g, reliquo qv:ua'd <
theorematis. zqualis,per tertiam commugem fententiam, & ipfius trigefima{ccundz primi co-
rollarium. A equiangula funt itaque a/b/c/&d/e/g/trid-

4 gula:& proinde latera ipforum proportionalia,fimilifg;
rationis erunt qua zqualibus angulis latera fubtendun-
tur,per quartam huius fexti. Et ficut igitura/ bs ad bre,

< f ficdresa c/g.Sicut porrd a/bsad bsc,fic per hypothefin

dre/ad e/f.Et ficut igitur dre/ad e/ fic iplad/esad e/ g

quz cnim eidem funt cedem rationes, & adinuicem funt czdem, per vndecimam

Quinti.Eadem itaque dre,adipfas c/f/& e/g/eandem habet rationem:zqualis eftigi-

Refolutiodes e e/f | a/b. bic [die.erg. | tur e/f/ipfi ¢/g, per nonam ipfius quinti. His ita prz-

mdftrationis, ——— ~~— oftenfis, quoniam zqualis cft ¢/ f/ ipfie/ g, vtriqueau.

tem comunis d/e:binz itaq; d/e/&e/f/ triangulid/ e/ f

duabus dre/&e/gy trianguli d/e/g, funt zquales altera

alteri: & 2quos adinuicem continent angulos, per conftruétionem . Bafis ergo d/f,

bafi d/g/eft 2qualis,& totum triangulum toti eriangulo zquale,reliqui infuper an

guli reliquis angulis zquales fub quibus zqualia fubtenduntur latera:per quartam

primi.Acqualis eft igitur angulus e/d/f/ipfi e/d-g,atqs is qui ad frei qui ad g,2qua-

lis.Sed cidem angulo e/d/g,zqualis eft per conftructionéangulus bra’c:eidem in-

fuper quiad g,is qui ad c/itidem 2qualis. quz autem eidem zqualia & adinuicem

funt zqualia:per primam communem fentétiam.Aequus cft igitur angulus e/ d/f,

ipfi bsa/c: necnon &-d/f/e,ipfi angulo a/c/b.Reliquii porro angulum dve/f, reliquo

a‘bsc, ex hypothefi recepimus zqualem . Acquiangula itaque funt a/bsc/ & dre/f7

triangula : & zquales hagcnt angulos, {ub quibus eiufdem rationis latera fubten-

duntur. Ergo fibina triangula:& quz fequiitur reliqua.Quod demonftrare fuerat
operapretium. '
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- Theorema ~, Propofitio. 7.

I bina trifggula vnum angulum vniangulo zqualé habuerint,

circum autemalios angulos latera proportionalia, reliquori
vero vtrung; fimul aut minorem autnon minorérecto : 2quian=
gula erunt triangula, &zquales habebuntangulos, circum quos

proportionalia {funtlatera.

Prima thew O RON T IV S.Sintbina triangula a/bsc/& d/e/f,ynum angulum vni angu-
l’;’;::‘;eg‘:" lo,vtpotc cum qui ad a/ei qui ad d/zqualem habentia:& circum alios angulos, fci-
pars. liceta/b/c/& d/e/f/latera proportionalia,ficut quidem a/b/ad brc, fic dvesad e/fire-
 liquorii porré quiad c/& ffunt angulorum, vterque primum fit recto minor. Aio

a/b/c/& dre/frriangula,fore zquiangula:& angulum a/b/c/zqui effe angulo de/f,

atque reliquum a/c/b/reliquo d/fre/ itidem zqualem. In primis enim,vel angulus

’
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a/b/cseft zqualis angulo dve/fvel cidé inzqualis.Si zqualis fuerit a/b/c/ipfi d/e/f:
reliquus a/ c/b reliquo d/fre, per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam
communem fententiam,erit 2qualis.& proinde ipfa triangulaa/b/c/& dre/f zqui-
angula. Quod fi angulusa/b/c,non fuerit zqualis ipfi d-c/falter corum,reliquo
maior erit.Efto(fi poflibile fuerit)a/b/c/angulus,ipfo d-e/f7angulo maior. & ad da-
tam rectam lincam a/b,& datum in ea punctum b:ipfi angulo d-¢/f/zqualis angu-
Ius conftituatur a/b/g, per vigefimatertid primi:producatdrg; b/g/in latus a/c.cam
enim angulus a/b/c, datus fit maior angulo d/e/f, cadetreta b/g/inter a/b & bres

, latera. His ita conftructis,quoniam zqualis eft angu-

lus qui ad a/ciquiad d,& quifuba/b/greiquifubd/e/f/

: zqualis : reliquus igitur angulus a-g/b, reliquo d/ fre,

) per corollarium trigefimz{ecundz primi, & tertiam c5

" . ¢ munem fentétiam eritzqualis. Ec proinde a/b/gtrii-

* gulum,ipfi d-e/ftriangulo 2quianguld. Hinc per quar-

tam huius fexti, proportionalia cruntlatera quz 2qualibus {ubtenduntur angulis: -
. ficut quidem d’e/ad ¢/£fica/bradbrg. ficut potrd dresade/f, fic receptum eft a/bs

Tab bi[dre. erfab. big| adb/cEeficutigiturasbsad bre, ficabrad brg, per vn-
‘ decimam quinti. Eadem itaque a/b,ad vtrang; ipfarum
b/c/& b/g, eandem habet rationem: zqualis eritigitur
a/bripfib/g,per nond ipfius quinti.hinc per quinta pri-
mi,angulus b/c/g/angulo b/g cserit equalis.Angulus porrob/c/g, minor re@o fup
ofitus eft,&b/g/c/propterea angulus recto minor crit. Recta autem b/g, incidés
uperlatus asc, efficit a/g/b/& b-g/c/angulos binis rectis zquales , per decimiter-
tiam primi.Et quoniam b/g/c,re€to minor oftéfus eft: operzpretium eft,a/g/bran-
lum, re€to fore maiorem.Huic autem oftenfus eft zqualis d f/e:& angulus itag;
d-fre,recto maior erit. A tqui fupponitur reto minor:qua fimul impofhibilia funt.
N4 eftigitur a/b/c/angulus, maioran lo d/e/f.haud diflimiliter oftédetur,g neg;
minor. Acqualis igitur eft angulus a/b/c,ipfi d/e/f. Hinc reliquus quiadc, reliquo
quiad f/(vti fuprd)concludetur zqualis : & triangula confequentera/b/c, & d-e/fr
inuicem zquiangula.€(Sed efto fimul vterg; eorum quiad ¢/ & f/ funt angulorum,
non minor re&to. Aio rurfum triangula a/b/c/ & dref,

. 4 d ' effe nihilominuszquiangula. Conftruétis nangs(velu-
ti {upra Yfigurz partibus: haud diffimiliter oftédemaus,

| ¢ b/C/attib/g/latcra fore inuicem zqualia:& angul pro-

. pterea b/c/g, angulobsg/c/ per quintam primi refpon-
denter cozquari. Et quoniam angulus b/c/g/né minor

eft reGto:nec codem recto minor erit angulus b/g/c. T rianguliitaq; b/g/c/duo an-
guli qui ad bafin c/g,binis rectis non erunt minores:cétra decimamfeptimi ipfius
primi.Non eft igitur a-b/czangulus,maior angulo d/e/fineq; codem angulo minor.
Acqualis eft propterea angulus a/brc,ipfi d/e/f:& reliquus a/c/b, reliquo d/f/e/con
fequenter zqualis , veluti fupra deductum eft. Aequiangula funt igitur a/b/rc/ &
d/e/frtriangula:& zquales habent angulos,circum quos proportionalia funt latera.
Quod oftendendum receperamus.
©edgnpae "y Pedkars  n.
Ap of BgBoypiaviey TRiylngymd aiig bgblls ywvices' wdh This Porp ndber®- &), T nds
7 kabiTo Tpiyam Epoic 151 0 e Eho kgd &AMNoe.
' Theorema. 8, Propofitio 8.
8 S Lintridgulo reGigulo,abangulo recto in bafin perpédicularis

n.j.

Deméftratio
eiufdé prima
partis,ab ime -
poflibili.

Pars fecunda
theorematis,
fiue hypothes
fis differétia.
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L]

.N‘c_!ta. decafu
ipfiug perpen
dicularis.

udd'trians

Fu um a,b,d:
imile fit toti
a)b,C.

Qudd eidem
triangulo a,
b,c: fimile fit
a,d,c,triigu’
lum,

ngéd a,b,d)
& a,d,c,trian
gula,funt ads
inuic fimilia

agatur: qu ad perpendicularem triangula, fimilia funt toti, &

adinuicem.
OR O N T VS. @Eftorectangulum triangulum a/b/c, habens anguli quifub
b/a/c/reum:& a dato puncto a,fuper datam retam lineam b/c, perpendicularis
deducatur a/d,per duodecimam primi.Cadet enim huiufcemodi perpendicularis,
intra datum a/g/C/triangulum: ipfumg; in bina diuidet triangula- Si enim incide-
ret extra,producto bsc/latere vig; ad ipfam perpendicularem, tridgulum efficere-
tur,cuius exterior angulus minor effet interiore & ex oppofito, nempe acutus re-
¢to, contra dccimam(%l;tam primi. Neq; in alterutrum laterd aut a/bs aut a/c/po-
terit coincidere: duo enim anguli ciufdem trianguli non effent binis rectis mino-
res,contra eiufdem primi decimamfeptimam. Cadit igitur intra a/b/c/ trianguld.
Aio itaq; a/b/d/& a-d/c/triangula, toti a/b/c,atg; inuicem fore fimilia. In pri-
mis g triangulum a/b/d/Aimile fit toti a/b/ciin hunc oftenditur modum. Angulus
cnim a/d/b,zquus cft angulo b/a/c,per quartum poftulatum,népe rectus recto.&
a angulus qui ad b,vtriq; triangulo communis. Ergore-

liquus a/c/b,reliquo bsa/d,per corollarium trigefima-
fecundz primi, & tertiam communem fententiameft
zqualis. A equiangula funtitaq; a/b/c/ & asb/d/ trian-

b d tera,inuicem proportionalia,per quartam huius fexti.
Sicutigitur b/czad a,trianguli a/b/cficb/asad a/d,trianguli a/b/d ficut praterea
c/a/ad a/b,ipfius a/b/c/triangulisfic a/d/ad d/b,ipfius a/b-d trianguli.ficut demum
c/bsad bsa,eiufdem trianguli a/b/c:fica/bsad b/d,eiufdem trianguli a/b/d. Simile
eft itag; triangulum a/b/c?,‘:oti a/b/c/triangulo: per primam huius f{exti diffinitio-
nem.€{ Haud diffimili via oftendemuys,triangulum a/d/c/ ipfi toti a/brc/ fore fimi-
le.Rectus enimangulus a/d/cre€to brasc,per quartum zquatur poftulatum. & is

qui ad c/eft angulus,verique rurfum tridgulo communis. reliquus ergodrascran- |

gulus,reliquo a/b/c (veluti fupra deduximus) eft zqualis. Acquianitlea itag; funt
a/b/c/& asdsc triangula.Hinc per quartam huius fexti,proportionalia erunt late-
ra quz circum zquales funt angulos. ficut quidem b/c/ ad ¢/a , triangulia/b/c fic
a/c/ ad c/d,trianguli a/d/c.ficut rurfum c/asad a/b,ipfius a/b/c/trianguli: ficed/ad
da,ipfiusa/d/c/tridguli.ficut praeterea c/b/ad ba,eiufdem triangulia/bre:fic cvas
ad a/d,ciufdem triangulia/d/c. Simile eft igitur a/d/c/ triangulum, toti a/b/c: per
eandem primam diffinitionem huius fexti. Reliquum eft, demonftrare @ ipfa
a’bsd/& asd/c/triangula fimilia funt adinuicem. Id autem ex fupradictis oftenfio.
nibus,haud difficilé colligemus.Angulus enim b/a/d,angulo qui adc/ rzpﬁcnfus
eft zqualis:& is qui ad b,ipfi d/a/c.reliqui autem funt reci, vtpote asd/b/& a/d/es

~ anguli:& proinde zquales adinuicem,per idem quartum poftulatum.Aequiangu-

lum eft itag; a/b/d/ triangulum, ipfi trianguloa/d-c. Et ficut igitur a/c/adrc/d, fic

bsasad/a/d.ficut praterea c/d/ad dsa,fic asdad d/b. ficut dem@ c/asad a/d, fic a/br

ad b/d.Proportionalia nang; funt latera, qua circum quales angulos:per fpius

allegatam quartam huius fexti. Triangulaitag;a/b/d/& asd e, fimilia funt adix}m-

cem:per candem primam huius fexti diffinitionem. Si in rectangulo ;‘Igitur trian-

gulo,ab angulo recto:&c.vt in theoremate.Quod oportuit demonttrafle.
Corollarium,

QEt quoniam oftéfum eft ficutcd/ad dsa,fic a/d/ad d/bsficut ihfupcr c/bsadbra, '

fica/brad b-d,: ficitque b/crad c/a fic a/c/ad ¢/d./Proinde manifeftum eft;,qu;od in

triangulo rectangulo deducta exangulo re€to in bafin perpendicularis, eft media

gula: & proinde quz circum zquales angulos funt la- -
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proportionalis inter ipfius bafis fegmenta:& vnumquodg; praterea laterd reétum
continentium angulum , medium itidem proportionale eft inter bafin & fegmen-
tum,quod cum ipfo congreditur latere. '

PgofAypa o, Pedbearg 0.
I Hg dlobeions fubdon’y® nRosayfip pie®- apiNGp

Problema 1, Propofitio 9.
9 Atarectalinea,ordinatam partemabfcindere.,

O RO N TIV S. Ordinatam partem hic vocat Euclides,qu ab ordinato ali- ordinata
quo denominatur numero, & quota pars intcgra mggnitudinis ab ipfis nuncupa- pars quid.
tur arithmeticis:vti fecunda (iue dimidia pars quz  binario, tertia qua i ternario,

&quarta quz ab ipfo quaternario numero denominatur.  Sitigitur data linea re- Exequutio ps
. : &a a/b: quafit operapretium ordinatam aliquam,ve. Blemans:
pote tertiam abfcindere Iartcm.A dato itag; pun&to a,

reCta quzdam linea producatur a-c, contingentem qui

fub bac/ cum eadem efficicns angulum. Ipfius porrs

asc, liberum aliquod punédverfus a-fufcipiatur : ficg;

| illud d. Secentur deinde ipfia/d/zquales d’c/ & e/c,per

b tertiam primi:& connectatur recta b, per primum po
ftulatum. Tandem per punéti d,ipfi b/c/parallela ducatur d/f, per trigefimampri-

mam ciufdem primi. Triangulum cftitagsa/c/b, & ad latus C/E/ acta eft parallela
d/filecatigitur d-f7 ipfius trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
{exti,ficut quidem c/d/ad d-a,ficb/f’ad f-a.Et i compofita igitur ratione, ficut c/as

ad asd,fic bsasad a/fiper decimioftauam quinti. Tripla eft autem c/a’ ipfiusa/d: &
braigitur ipfius a/f1tidé crit tripla,& proinde a/f/ tertia pars ipfius a/ b. Data ita-

que recta lineaasb, ordinatam parcem (nempe tertiam) abfcidimus. Quod facere
oportebat. '

C

Poéfhnpa B, Peddeoig t _
Hp RobEGep oy drpnropyrii fobeiry ivbde Tipfvy Spoiws Tepdips

Problema 2, Propofitio 10,
10 Atam retam lineam non feGtam, datz retz linez fect= fis

militer fecare.

O RON T 'V S.Sitrurfum a-b/data & infeta linea réfta,a/¢/verd vicung; fe-
€ta in punttis d/& e.Céponantur auté a‘b/& a/c/datz reétz linez,ad contingenté
angulum quifub b/a’c:& connetatur retabrc,per primum poftulatum.Per pun
€ta coffequenter d'& ¢,ipfi brc,parallelz ducantur rectz linez d /& e/gritidem &
- per punétum d,ipfi a/b/parallela ducatur d-h/l, per trigefimamprimam primi, di-
uidens e/g/in puncto h.Parallclogrima funt itag; d/i/& h/b. zqualis eft propter-
‘ ca frg/ipfi d/h,& g/b/iphi h/l:per trigefimamquartd ip-
fius primi. Hisita premiflis,quoniam trianguli a/¢/g, problematis
ad latus c/g/acta cft parallela d/ffecat ;’gitu: d/fripfius oftenfio.
trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
'  fexti. Et ficut igitur a-d- ad dve, fic a/f/ad f/g. Infuper
A b quonii trianguli d/c/l, ad latus c/l/aéta eft parallclae/h:
fit rurfum per candem quartam huius fexti,ficucd/e/ad esc, fic d/hsad h/l. Ipfi ve-
16 d/ h/ zqualis often(a eft g, atque ipfi h/l/zqualis g/b-Aequales potro ad eaf
dam, cidem habent rationem,& czdem ad zquales:per {eptimi quinti.Sicut itag;
d/esad e/c)fic f/g/ad g/b.Praoftenfum eft autem,ficuta/d/ad d/c}xc a/frad frg. Et
. , _ n.iij.
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ficutigitura/d/ad dve fic a/f/ad f/gfichitg; dresad escfic frg/ad g/b. Data ergo res
&a lir;gc‘a infe@a a/b,datz rectz lincz vtcung; fe&tz a/c,fimiliter fecatur. Quod fa-
ciendum reccperamus. .

PesPAsua » rpdosals  aee.
Yo doosiodp tubasy,eiTiw &vdhoyop oo bledy.
Problema 3, Propofitio 11
DVabus datis recis lineis,tertiam proportionalem inuenire,

ORO NTIVS. Sint datz binz re&tz linez a/b/& ¢/d,quibus tertiam opor-

. Conftru&io§ teat inuenire proportionalem.Ad datum itaque pun&uma,date re@z linexz vd/

gur.

Deméftratio
problematis.

. per quartam huius fexti,ficuc quidem a/b/ad

Figure praes
paratio, -

Deméftratio
ais refolutio.

zqualis re&a linea ponatur ase, per fecidam primi,contingentem qui fub e/a/bs
cfticiens angulum.Et ipfis a/b/& ase/in continuum re€timg; ad f/& g/punéta pro-
2 ductis: vtriq; ipfarQic/d/ & ae/ zqualis abfaindatar b/,

per tertiam ipfius primi:cénetatiirgsrecta bre,per pri
- mum poftulatum. Per trigefimam deinde prima ciufdé
a ¢ Primizper datd punéitf, ipfi b/e/ parallela ducatur f/g,

b conucnicns cum a/¢/ad punéta g.Conuenient enim tan
' ‘dem per quintum poftulatii: propterea g anguli e/aby
& a/brestrianguli a/e/b, funt per decimamfeptimam primi binis reéis minores,
& ipfi angulo a/b/e/interior,& ad eafdem partes quiad £/ per vigefimamnonam
ipfius primi zqualis. His ita conftrutis, quoniam trianguli a/g/f/ ad latus f/g/
a&a cft parallelabre:fccat igitur brevipfius a/g/f/triangulilatera proportionaliter,

gb/f,ﬁc a/¢/ad e/g.Acqualis porro eft
cd/vtrigipfarum aze/& b/f/per conftruionem : & zquales ad eandem,eandem
habent rationem,& eadem ad zquales,per feptimam quinti. Et ficut igitur a/b/ad
c/d,fic ecadem c/d/ad e/g.Datis itaq; binis reétis lineis a/b/& c/d,tertia proportio.
nalis inuenta cft ¢/g.Quod oportuit fecifle. \

Peofhape & Pedbeats tfo.
P1&p dobeodp iub{Gp, TeTdsTiw dvdtAopop nRoo dhedp.

Problema 4, = Propofitio 12. ,
Ribus datis reétislineis, quartam proportionalem inuenire.

O RON TV S.€Sint datz tres linez rectz a,b,c,quibus oporteat quartam in-
uenire proportionalem.Céftituantur itag; binz quzdam re&tz lincz dre/gtq; d/f,
contingentem qui fub e/d/fanguluni efficientes. Secetirq; per tertiam primi ipfi
a/zqualis d/g,ipfi verd b/zqualis g/e,& ipfi c/zqualis d/h.Et cdnnexa g/h,perpri
mum poftulatum:ducatur ¢/ ipfi g/h/parallela; per trigefimamprima ipfius pri-
—a mi. Per fecundum tandem poftulatum ip{z d'h/& e/f/
—b_ in continuum reGum{;, producantur:donec conueniant
——€s o 7| ad punctum f.Concurrentenim tidem:quemadmodim
ex pracedentipotes cliccre demonftratione. His in hic
'modum prparatis,quoniam triangulum eft d/f/e,&ad
. latus e/f/aéta eft parallela g/h: proportionalia itaq; {unt
N & - ¢ reliquorum laterum fegmeéta, per quartam huius fexti,

. o

} 4 4

12

ficut d/g/ad gre,ficd/h/ad h/£Ipfi porrd d/g/zqualis eft a,& bripfi dg/c, atgcipfi

d/h/zqualis,per conftructionem. A equales autem ad candem, candem habentra-
tionem,& cadem ad 2quales,per feptimd quinti.Et ficutigitur a/ad b, fic vad h/f.

-~

s ¢ — i - - o o
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“T'ribus itag; rectis lineis datis,a,b,c,quartam inucnimus proportionalé h/f. Quod
faciendum fuerat. .

: PeopMux ¢ Pebbears >
Yo Aobacdp ivdadp,piclo &dhoyop 2o felp.

Problema s, Propofitio 13.
13 DVabus datis rectislineis,mediam proportionalem inuenire,

OR ONTIVS. (Sint datz binz rectz line@a/b/& c/d, inter quas teceptji fit
mediam inuenire pl':{)portionalcm.Producatur ergo alteta earfi, vépote a/b/in re-
Gum & continuii vet{us ¢,per fecidum poftulatii:& abfcindatur bre/ipfic/d/2qua.
lis,per tertiam primi.Et diuifa a/c/bifariam,per decim4
ipfius primi : defcribatur ad alterutrius partis interual-
lum {emicirculus a/f7e,per tertium poftulatum. A pun-
¢to denig; b,perpendicularis excitetur b/f, per vndedi-
+ ¢ Mam primi: & connectantur »/f/& ¢ linex retz, per
c—d primid poftulatum. His itaconftrutis,quoniam tris-

. (guli a/f/e/ angulus qui ad £ eft-in femicirculo: is pro-
ptercareftus eft,per trigefimaprimam tertij. Reétigulum eft itaq; a/f/e/triangu.
lum,& ab angulo recto qui ad f/in bafina/e/perpédicularis demiteitur £/b.Eft igi.
tur ipfa perpédicularis f/b/media proportionalis inter a/b/& bse/ ipfius bafis feg-
menta, per primam pattem corollarij octauz huius fexti.Eft igitur vta/b/ad b/,
fic b/f/ad bre.Ipfi porrd bre/zqualis eft ¢/d,per conftructionem: & zquales ad ei-
dem,eandem habét rationem, & cademad zquales, per feptimam quinti. Et ficut
igitur a/bsad b/f, ficb/f7ad/c/d.  Binis itags rectis lineis datis, a/b/& c/d, media
proportionalis inuenta eft b/f.Quod oportebat facere.

Oupnpa 6, Peobeors . :

Qpiowp T+ wod piaep udiolv ixdvrap yoviep moepaRuhoypippop, cimmeniiaoty el
@Atvga, ol wegi WeIGe yuvioes’: i) Sp TopaMuhoypippap plap pig ionp ixirrapyw.

viap,omaemdaaip ok wAspact ol gl wis 168 yovios',iGe Bl ineae.

: Theorema o, Propofitio 14.

14 Equalium & voum vni zqualem habétium angulum paral-
=\ lelogrammorum: reciproca funtlatera,qua circumazquales
angulos. Et Tu,orum parallelogrammorum vnum angulum vni
angulo zqualem habentium, reciproca funt latera , que circum

=quales angulos:ea quoque funtzqualia.

ORONTIYV S. Sint bina parallclogramma inuicem 2qualia, b/e/& d/bre,
angulum qui fub a/b/& b/c,ei quifub d/b/& bre/continetur 2qualé habentia. Di-
¢ . o©oquddipforum parallelogrammorum a/b/c/& d/bres

reciproca {unt latera,quz circum zquales angulos:ficut
: quidema/b/ad bre, ficd/b/adbrc. Conflituantur enim

4 b € a/b/& bre/latera in dire@um:hoc autem fict,ciman

li a/b/c/& c/bres fuetint zquales duobus rectis,per 5:

cimamquartam primi. In dire@tum quog; tunceritd/bs
d ipfi b/c,per eandem propofitionem:anguli enim d/bres
& e/brc, binis itidem reétis,per primam & fecundam communé fententiam, erunt
#quales.Compleatur tandem c/bre/parallclogrammum: produétis in continbum

' n.iiij.

Conftru&tic
figurs,

Siimatia pros
blematis oft&
fio.

Pars prima
theorematis.
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retimg; datorum parallclogrammord lateribus, per

<

. - - fecundum poftulatd. Chm igitura/b/cparallelogr.
. p m p am
e parts o mi, zquale fitper hypothch%lx ipfi d/b/c/parallclggri-
ftenfio. a 5 ¢ mo, &/bre/ aliud quoddam vtrique comparabile pa-

rallelogrammum:erit proinde vt a/b/c/ parallelogram
mum,ad parallelogrammum c/bre, fic parallelogram-
- d mum d/b/e/ad idem c/bre/ parallelogrammi. Aequag
Ies enim magnitudines ad eandem magnitudinem, eandem habent rationem,per
feptimam quinti. Sicut porroa/b/c/ parallelogrammé,ad parallelogrammii c/bre,
fic per primd huius fexti,bafis a/b/ ad bafin bre. fub eadé cnim funtaltitudine ipa
lab.brejarbre.cbre[dibre.crbre] asbres & c/bres parallelogramma. Et ficut igitur bafis
asbs ad bafinbse, fic per vndecimam quinti,d/b/c/pa-
rallelogrammum, ad parallclogrammum c/bre. Sicut
rut{um per eandem primam huius fexti, d/bse/paral-
lclogrammum, ad ipfum parallelogrammum c/bre, fic bafis d/bsad bafin brc.
[ab.bre] dibre.cbre] db.bic] Etficut igitur per ipfam vndecimam quinti a/b/ad bre,
: ficd/b/ad b/c Datorum itaque parallclogrammorum
asb/c/& d/bre, reciproca funt latera quz circum zqua-
Ies angulos: per fecundam huius fexti diffinitionem.
Secundapars @[ Sed cfto vt qui ad b/ funtanguli zquales fint adinuicem, & circii eofdem 2qua-
theorematls, Jes angulos latera reciproce proportionalia,ficut a/b/ad bre,fic d/b/ad/bre. Aio ver
uer{a prie . . .
mz, fa vice, a/b/c/parallelogrammum,zquum eft ipfi d/bse/parallelogrammo. Rece-
ptum eft enim cx hypothefi,vta/bsad bre, fic d/bs ad b/c.Sed ficuta/bs ad bre/ fic
fubrc.abre] abbre] db. brc] Per primam huius fexti, paraliclogrammum a/b/es
ad c/bse/parallelogrammum.Et ficut igitur a/b/c/pa
rallelogrammii,ad parallelogrammum c/bye,fic per
vndecimam quinti d/b/ ad bsc. Sicut rurfum d/bs ad
[abrc.cbreldib. bicjd/bre.cibre] bre, ficper eandem primam huius {exti, parallelo-
grammum d/b/e/ad c/bse/parallelogrammum.Et fi-
cut igitur per ipfam vndecimam quinti a/b/c/ paral-
lelogrammum,ad ¢/b/e/ parallelogrimum, fic paral-
lelogrammii d/bre/ad idé c/b/e/ parallelogrammii. Vtrung; igitur a/b/c/& d/bres
parallelogrimum,ad idem parallelogrammi c/b/c/ habet eandé rationem. zquit
eftitaq; a/b/c/parallelogrammii ipfi dbses parallelogrimo, per nond ipfius quin-
ti. Acqualil igitur & vaum vni 2qualem habétium angulum parallclogrammo-
- rum:& qua fequuntur reliqua.Quod oftendendum fuerat.
Otdghpae iy Peobeare .
, Qploep @ piap it ion ixdrrwp yoriap Terpbvepoimaenivacy of @hweod ad gl
- - ol iGeg yaaviaes:ugrd Gp ploy i lowp dxdvrwp yoviep cimantuduoy ok whsvgock el wigi
e 1@ ywvices’slove Blp i,
Theorema 10,  Propofitio 15.
- AEqualium & vnii vni zqualem habentium angulum triangu
lorum:reciproca funtlatera,qua circum zquales angulos. Et

quorum vnum vniangulum 2qualem habentium triangulorum

Iy

reciproca funtlatera,quz circum zquales angulos: ea quog; fune

Prima theore £JUaN1, '
matispars. O RO N T IV S, Sintbina triangula a/b/c/& d/bre, angulum quifuba/b, &



|
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bsc,ei qui fub d/b/& bre/continetur 2qualem habentia.Dico latera ipforuma/brcs

& d-bse/ triangulorum, quz circum eofdem zquales funtangulos, fore reciproce,

roportionalia:ficut quidem a/b/ad bre, ficd/b/ad bc. Collocentur enimab/ &

E/c/latcra in dire€tum, & d b~ ipfi b/c: quemadmodiim pracedenti demonttratio-

a nc, ex decimaquarta primi, de parallelogrammord de-

5 " duCtum eft lateribus. Conneatur dema reta asd, per

' primum poftulatum.Et quoniam per hypothefin, zquii

eft a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/b/e: & ab/dsaliud

quoddam vtrig; comparabile triangulum.Et {jcut igitur

a/bsd/triangulum ad triangulum a/brc, ficidem trigu-

. luma/b/d/ad triangulum d/bse: eadem enim magnitu-

do,ad zquales candem habet rationem,per feptimam quinti.Sicut porrd triangu

lumarbsd/adtriangulum d/bye,fic per primam huius fexti, ab/ad bre.Et ficut igi-

tur per yndecimam quinti,a/b/ad b ¢, fic a/b/d triangulum ad triangulum a/b-c.

Jasbid-asbrcjarbd d/brejasb.bre| Rurfum vt trifgulum asb/ds ad triangulum a/brc fic

' per eandem primam huius fexti,d/b/ad b/c.Ergo ficut

a/bsad bre,fic d/bsad bre,peripfam vndecimam quinti.

_ = triangulord itagsa/b/c/& d/bre, latera quz circ zqua-

|ab-brefarbrd.aibyc| dib-bic] Jes angulos reciproce funt proportionalia: per fecundi

: 5 huius fexti diffinitionem. [Sed teceptum fit angulos

quiad b/fore inuicem aquales, & quz circum eo{dem

zquales angulos latera reciproce proportionalia: ficut

a/b/adbre,fic db/adbre.Ajo @ a/b/c/triangulum,zquum eft ipfi d/bse/triangulo.

Eftcnim exhypothefificut a/b/ad bre,fic d’/bsad brc.Sedficut a-b/ad bre,fica/b/d/

a/bid. dibre [ab.bre] d/b. by triangulum ad trianguld d/b/e:per primam huius fex-

larbre Thre b bre KLAT ti.Ec %':lcut igitur d/b/g;:i b/c,fic ppcr \lr)ndccimam quinti,

a/brd/triangulum ad triangulum d-b’e. Sicut rurfum

d/bsad b/ fic triangulum a/bsd/ad triangulum a/bre,

pet {zpius allegatam prim3 huius fexti.Et proinde ficuta/b/d/ triangulum ad tri-

a/brd.asbre[dsb.brcfasb/d.d/brejangulum asb/c,fic per vadecimam ipfius quinti,idem

a/bsd/triangulum ad triangulum d/ﬁ/c.Ad cLuas por-

ro magnitudines, cadé magnitudo eandem habet ra-

tionem:ipfz per nonam eiufdem quinti,funt 2quales.

Acquum eftigitur asb/c/triangulum,ipfi triangulo d/bse. Aequaliumitag; & vnil
vni zqualé haE‘cntiﬁ angul@:&c.vt in theoremate.Quod oportebat demonttrare.

C €

Odenpn iy redbore Is. '
Ap Toragr WhEw dvihoyop Ga1, P Aazd TR Eupwp THULXSpwop SgBoyduioy, TGy BE
B} Kazd T8p picwp Thixople beloywvip.ued & T Xead TR Exewp ThMeXSuSuop be-
Boyimop,iovp i & b W ploop whuexopfie 8edoywvio , ok Tiorayps tubéiox , avachopop
Roorron.. . .

Theorema 1, Propofitio 16.

16 SI quatuor retz linez proportionales fuerint : qudd fub exs

tremis comprehenfum reétangulum, zquum eft ci, quod {ub

medijs continetur retangulo. Etfi fub excremis comprehens.

{fum reGtangulum, 2quum fuerit ei, quod fub medijs continetur

-retangulo:quatuor re@tz linez proportionales erunt. -
"ORONTIVS. Sint datz quatuor re@tz lincz difcontinué proportionales

Pars fecunda
conuerfa pris
ma.
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Prime partis a/b,c/d e, & fficut a/b/ad c/d,fice/ad f.Aio @ fub extremis a/b/& f/comprehenfum

deméftratio.

Secundzpars

tis conuer{e

En'oris,oﬁcm
o,

re&tangulum,zquum et ei quod fub medifs c/d & e/reftangulo continetur A da-
tis enim punéis a/& c/datarum linearum a/b/ & c/d, perpendiculares cxcitentur
a/g/&c/h,per vndecimam primi: {ecerirg; a/g/ 2qualis ipfi f,& c/h/ zqualis ipfie,
per tertiam ipfius primi propofitionem. & ductis vering; parallelis, per trigefima
ciufdem primi,compleantur F/b/& h/dvparallclogramma. Etquoniamreceptum
cft vtasbsad c/d,ficesad £.Ipft c}Jorré c/zqualis eftc/h,& ipfif/zqualis a/g,per con
fructionem:& zquales ad eandem,eandem habent rationem,per feptimam quinti.
b Eftigiturvta/b/ad cd, ficc/hzadasg. Parallelogramo-

g rum 1€aq; gb/& h-d,latera quz circum zquales(vepote
' rectos qui ad a-& c)funtangulos,reciproce funt propor-
tionalia. A equum eft proinde g/b/ parallclogrammum
a b € d ipfi h-d-parallclogrammo, per fecundam partem deci-
& " T & | mzquartz propofitionis huius fexti. Eftauté g/ b/ pa-

'rallclogrammi id quod fub a/b/& f,parallclogrimum verd h/d/id quod fub c/d /&

c/continetur re@tangulum:zqualis eft enim c/h/ipfi ¢,& a/g/ipfi f, per céftructio-
nem.Comprechenfum itag; {ub extremis a/b/& f're@angulum, ci quod fub medijs
c/d/& e-continctur reétangulo,eft zquale. € Efto nunc veipfum g/b/ fub extremis
comprehenfum re€tangulum,zquum fich/d re€tangulo,quod {ub medijs c/d & e/

.continetur.Dico verfa vice, quatuor ipfas retas lincas fore inuicem proportiona-

""les. Eademnanque manente conftructione, quoniam g-b- eft id quod fub a/b- &

Pars ptima

theorematis.

a/g,ipfum vero h/dvid quod fub c/d-& c/h/continctur re¢tangulum, per primi dif-
finitioné fecundi: & e/iplt c/h,atq; fipfi a/g, per conftructionem zqualis. Eft itag
g/bsid quod fuba/b/&f, necnon & h-d- id quod (ub c/d/& ¢/comprehenditur re-
¢éangulum.Sed id quod {ub a/b/&f-c5prehenditur rectangulum,zquum cft ¢i per
hypothefin quod fub c/d/& e/continctur retangulo.Aequi eft igitur g/b/reGtan-
gulum,ipfi rectigulo h/d:& angulus qui ad a/angulo qui ad c/zqualis,per quartd
poftulatii,nempe rectus recto. Aequalium porrd & vnum vni zqualem habétium
angulum parallelogrammori,reciproca funt latera quz circum zquales angulos,

per primam partem ipfius decima2quarcz huius fexti.Et ficut igitur a/brad c/d,fic

c’h/ad a/gIpfi porro c/hvzqualis eft ¢,& f/ipfia‘g,per ipfam conftructioné: zqua-
les przterea ad eandem,candem habent rationem,& eadem ad zquales,per fepti-
mam quinti.Eft igitur vea/b/ad c-d,fice/ad f. St quatuor itaque reétz linez pro-
portionales fuerint:& quz fequuntur reliqua. Quod erat oftendendum.
Owopnpx  uf, Peébiaig €. )

Ap 7pdigivbdax ddhoyop 3y P Ngsd T Erpwp ThRXSvop Spvopbuiop,iovy lﬁ'_l’ (D)
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Theorema 12, Propofitio 17. .

I tres reCtelinez proportionales fuerine: quod fub extremis

comprehenfum re&anguld,zqui eftei quod 2 media fit qua-
drato. Etfi quod fubextremis continetur retangulum,zquum
fueritei quod 4 media fit quadrato: ipfe tres retzlinez propor-

tionales erunt. ,

ORONTIVS.Sinttres rectz linez continué proportionales asb, c/d, & e:
ficuta/bsadcd,fic c/d ad e. Dico quod fuba/b/& e/comprehenfum rectangulum,
#quumctt ei quod 4 mediac/d/fit quadrato. Defcribatur enim ex a/b/& b/f/quz

7
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fic zqualis ipfi e,rectangulum a/f,per vndecimam, & tertiam, atg; trigefimaprimi
prime:ex c/d-verd,quadratum c/g,per ipfius ptimi quadragefimamfextam.Aequa
lis crit igitur d/g,ipfi cvd, per ipfius quadrati diffinitionem: & zquales ad eandem,
candem habent rationé,per feptimam quinti-Sicut igitur absad e, fic drgrade.
Quatuor itaque ;:l&z lincz tb,C/d, d/g,& e, funt difcs.
tinué proportionalewCoprehenfum ergo fub extremis
—‘—“’lf Ic rectangulum,zquum eft ¢i quod fub mg:di]’s reftangu-
i locdtinctur:per primam partem antecedentis decima-
a be fexte propofitionis.Sed reCtanguld a/f,eftid quod fub
a/b/& ¢,nam a/ f/cft zqualis ipfi c,per conftrudtionem:reangulum autem c/g, id
quod ex c/d/quadratum.Quod igitur {ub extremis a/b/& ¢/ comprehéditur re@s- ‘
gulum,zqui eft ¢i quod 2 media c/d/fit quadrato. €Sed detur vt id quod fuba/b, Sccidapan
& c/continetur reftangulum,zquii fit ei quod ex c/d/fit quadrato.Aio refponden- iy erfa pris
ter, fore ficut ab/ad c/d,fic c/d/ad e.Eifdem nang; veluti {upra conftruétis: quonis
id quod fub a/b/& e/ continetur reGtangulum,zquii eft ei per hypothefin quod ex
c/d/fit quadrato.Sed ei quod fuba/b/& e/continctur rectangulo,zquum eft retan.
guluma/f,(zqualis fiquidem eft b/f/ipfi ¢,per conftruttionem) & c/g, id quod ex
cd/fit quadratum.Aequum eft igitur a/f/re€tangulum ipfi quadrato c/g. Quadra-
tum porrd c/g/fub duabus reétis lineis c/d/& d/g, per primam diffinitionem (ecii-
di cdtinctur.Quatuor itaque fint reétz linex a/E:c/d, '8,& b/f:& quod fub extre.
mis a/b/& b/f/re€tangulum continetur, 2quum eft ¢i quod fub medijs c/d/& d g/
comprehenditur re¢tangulo . Proportionales itaque funt ezdem quatuor re¢tz %’-
nex,per feciidam m ipfius antecedentis decimzfextz propofitionis:ficut a/b/
ad c/d,ficd/g/ad b/f.Sed e/ipfi b/f per conftructionem eft zqualis: &c/d/ipfid g,
per quadratidiffinitionem.zquales porrd ad eandem,eandem habent rationem, &
ezdem ad zquales,per feptimam quinti.Eft igitur vt a/b/ad ¢/d, fic eadem c/d” ad
c. Si tres itag; re@zlinez proportionales fuerint:&c.vtin theoremate.Quod de-
monftrandum receperamus.
Pedfhupa s Poobears .
b aiis Robeiang tubciao’, G Rodivm iubrypdppe SpoidrTe & 8 poies apSyop i"ed')f*}*‘
prop éevacypa~Lou. . :
Problema 6,  Propofitio 18.
18 Data reGadinea : dato re@tilineo fimile,fimilitérqg; pofitum

"\ re@ilineum defcribere. |

O R ONTI V S.€Sitdatum retilineii a/b/c/d,data verd linca rectae/fex qua,
vel fupet quam,oportcat ipfia/bc/d/retilineo fimile fimilitérque pofitum defcri-
bere retilincum.Conne&atur itag; a/c/rea,per primum poftulatum.& ad datam Defcriptio
re@am lineam e/f,& data illius puncta ¢/& £, datis angulis c/a/b/& a/b/c, zquales g:iﬁ“"&
per vigefimitertiam primi conftituitut anguli,g/c/f/quidéipfi c/ab, &e/frg/ipfi
a/b/c.Et quonii anguli za/b/&a/b/c,per decimifeptimi primi,funt minores duo-
bus reétis:& ipfi quogsanguli gre/f/ & e/f7g,binis itidem rectis funt minores. con-
current crgo tandem ¢/g/& f/g/in continnum rechimg; productz,per quintum po
fulatum:cSueniant itags ad punéii g.Reliquus igiturangulus e/g/f, reliquo asc/b,

" ﬁa rium trigelimafecund primi,& tertiam c6-

per coro

munem fententiam erit zqualis.Aequiangulum eft pro-

pterea e/f/g/tridgulum,ipfia/b/c/triangulo. Addatam

' ] rurfum lincam re€tam ¢/ f’ & data illius punCta ¢/ & g;
]

a b e £ datisangulis d'a/c/&a/c/d, zquales anguli per candem




Problematis
oftenfiua ros
folytio.
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vigefimamtertiam primi conftituitur,h/e/g/quidem ipfi drarc,& erg/tvipfiascid.
& producitur e/h/& /h,per fecundum poftulatum:domec (veluti priores)congre:
diantur ad pun@um h.Erit itaq; reliquus angulus qui ad h,reliquo qui ad dconfe-
quenter zqualis: & proinde ¢/g/h/triangulom,ipfi a/c/d/ trianguloxquiangulum.
Acquiangulum infuper eft ¢/f/g/triangulum, ipf{i trian-

gulo a/b/c. Acquiangulorum porré triangulorum pro?

portionalia funt latera,quz circll zquales angulos,per

) uartam huius fexti. Eftigitur vt a/%/ adbrc, fice/fr ad

£ gg.ﬁcut infuper bre/adascfic frg/ad e/g ficut praeterea

ascsad c/d,fic esgrad g/h.  Et ex zquali igitur,per vigefimam{ecundam quinti, fi-
bcae odfa og gh.| cutb/c’ad ¢/d, fic frg/ad g/h. Rurfum eft ficut ¢/ d/ ad

| bredve o0 Tg 98 dsafic g/hs ad hve. Et ficut dazadare, fic hresad esg i
W citqg; asc/ad a/b,fic e/grad e/f. Evex zquali rurfum, per
eandem vigefimamfecundam quinti,ficut d/a‘ad asb, fic

he/ad e/f. Et quoniam angulus g/e/f,angulo c/a/breft zqualis:& hre/g/ ipfi diasc:”

totus propterea angulus hrc/f,totid/a/b,per fecundam comunem fententid zqua-
lis eft. Et proinde totus f/g/h, toti b/e/d/ refpondenter
[da. ac. ab. Thre. erg. e/t. | . Vo' .
zqualis. Angulus porro quiad farfgulo quiadb: & re-
w, w liquus qui ad h, reliquo quiad d/ zqualis oftenfus efw
Acquiangulum eft itaque e/f/ A reétilineum, ipfi re-
&ilinco a/b/c/d.Patuit,quod & latera qua circli 2quales "(?mt angulos,cum codem

~ habetproportionalia:ficut a/b/ad brc,fic e/fd f/g: ficut item bresad c/d, fic frgrad

g/h:& ficut c/d/ad dva,fic g/h/ad hvesficutdenique d/avad a/bfic hre/ad e/f. Simile
cftitaq; rectilineum e/f/g/h,ipfi re€ilineo a-bsc/d,atq; fimiliter pofitd : per primd
huius {exti diffinitionem.  Super data:igitur re@a lineae/f,date reétilincoasb/c/d,
fimile imilitérg; pofitum rectilineum defcriptiteft e/f/g/h.Quod fecific oportuit.
Obgnpae  (Fy - Pedbeais 0,7 > ,
I A Spoue Tpiyava,mos EANx-of AiwAadion Niyo 85 0 Spodpwp wALeSp.

T Theorema 13, .~ Propofitio 19." v
Imiliatriangula:adinuicem in duplafune ratio‘c laterum fis
milisrationis, - ;

ORONTIVS. @Sintbina & fimilid, hoceft 2zquianguly & proportiopa’lium_
laterum triangula,a/b/c/& de/f:habéhtia angulum qui ad b/ zqualem angulo qui
ad ¢, & ficuta/bsad brc,ficd/e/ad e/f. Dico triangulum a/bsc/ ad triangulum dre/fr
duplicem habere rationem,quam latus brc/ad latus e/ffeu quod ratio ipfius a/bre/
trianguliad triangulum dve/f,ex lateris bre/ad latus e/f7 duplataratione ¢ofurgit.

Prima oftens  In primis iuﬁ autbrcseft 2qualis ipfi e/faut inzzualis. Si zqualis:erit ficut a/bs

21”’ differés ad e/f,fic dres

brc.zquales enim ad candem,candem habent rationem, & cadem
ad zqualesyper feptimam guinti. Et proinde triangula

a *a/bre/& dve/fhabebiit-vniFangulum vni angulo zqua-

; ~“lem:& qu circi zquales angulos latera reciproce pro-

\ ’ \ ;ortionalia.Acquum erititaque triangulum a{b/mpﬁ

.~ e & iangulo d/e/f,per fecundam parté decimzquintzhu-

-jus fextizficuti & bafis b/c;bafi e/f.Atqui ratio zqualita

_ tis eorundem triat;giulérum,‘ck,ipfa ratione zqualitatis faterii b/c/&e/f/duplicata,

aut quouis aliom

o multiplicata céfurgit. Quantitates enim duarum rationum
zqualitatis,per quintam diffinitionem haius {exti multiplicatz: reftituunt zquali-
tatis itidem quaticatem. QLA t fiky/fucrit inzqualis ipfi ¢/f,altera caril erit maior.

[ )

. .
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Eftob/ ¢, ipfa e/f maior. Et ipfis b/,c/ & e/ f, tertia fufCipiatur propottionalis by fda efof
per vndccilr)nam huius fextificut b/cvad e/ fic e/frad b g & cogmc%toatur recta ax%, g;rcnu:(:g?i&
per primum poftulacum.Et quonii eft vt a/b/ad brc, fic d/e/ad e/f: & permutatiny isdifferétia.
igitur,per fedecimam quinti,ficut a/b/ad dse,fic brc/ad e/f Sicut porro bread eff,
[@b. e[ bic. eif. | oit. brg. | fic ¢/f7ad b/g:& proinde ficuta/b/ad dve, fic per vade-
S cimam quinti e/#/ad b/g. Triangulorum itaga/brg/ &
d/e/f,vad angulum quiad brvniangulo quiad e/2qua-
lem habentium, reciproca funt latera quz circi¥ zqua-
les angulos.Acquumett itag;a/b/g/triangulum,ipfi triangulo de/fper fécunlm
partem quindecimz huius fexti:Rurfum quonii eft ﬁcut%/C/ad e/ffice/f/ad brg:
sres itaque rectz linez funt proportionales. Prima iF'-

| 2 * tur ad tertiam,duplicem rationem habet, quam ad
candam: per decimam huius quinti diffinitionem. Sed
‘ ficut prima b/c/ad tertiam b/g,fica/b/e tridgulum ad
B c ¢ 13

triangulum a/b/g,per primam huius fextizfub eodem
cnim funt vertice,atque in eademaltitudine ipfa trian

la.Ec triangulum igitur a/b/c/ad triangulum a/b/g, duplam rationé habet quam -
E';.c/ad e/£1pfi porro a/b/g/ triangulo, zquum eft triangulum d/e/f: & idem trian.
gulu.n ad #qualia triangula eandem habct rationem, perfeptimam quinti. Et tri-
anfgulum igitur a/b/c/ad triangulum dve/f, duplicem rationem habet quam b/c/ad
c/t. Similaitag; triangula, in dupla ratione funt later@ fimilis rationis. Quod de-

monftrandum receperamus.

o Corollarium, -

. q[Fit proinde manifeftd,quod fi tres re&tz linez fucrint proportionales:erit ficut
 primaad tertiam, fic quod 4 prima defcribitur re@angulum, ad fimile fimilitérq;
< . pofitdretangulum quod i fecunda.Oftenfum eft enim

i T——“—[ d freut b/ezad brg,fic a/b/estrianguli ad trisgulum a/brg.
| ¢ &3 E ficut xiFu:ur v ¢/ ad brgsfic asc/ reigngulum ad d/f/
, retangulum,
' : Otdpnpe  1d, Pedlsois ')
_ A Bpoie mNdyeve,ag 1 joix Teiywme RioupdrouyKad és iGe b BATIG-,ugd Spine.
. e Tis §Aoig-Kadk P wONywrop diwAaofore Noyop Exa,Amtd & 8 uohoy®- @A S px 7oe
it Thw 6pdhopop wAlbgap. .

'\ - Theorema 14, Propofitio 2o,

| 20 Imilia polygona,in fimilia trianguf; diuiduntur,& in 2qua-
, S lia numero:& 2qua ratione totis. Et polygonum ad pelygo=
N num duplicem rationem habet,quam fimilis racionis lacus ad 1=

! milisracionis latus. S y

? ORO NTIV S.( Sint bina &fimilia polygona a/b//d/e/& £/g/h/k/k: haben.

| tia angulum qui ad f/angulo qui ad a/zqualem, & eum qui ad g/eiquiad b, & qui
ad lvei qui ad ¢,& fic de czteris: fitd; vt latus a/b/ad bre,fic £rg/ad grhfictitg; bres

: ad vd,fic g/hvadhvk,8& deinceps ita, feruata laterti &an

Primatheord

; X gulord refpondentias Dico primé,quod ipfaasbresdres T pare.
i ' e & g/h/ ks I polygona, in fimilia & zqualia numero
: I dividuntur triangula.Conneétitur enim a/c/& a/d,nec-
non f/h/& f/k/linez reétz, per primum ulatum; E¢
& & quonii per hypothefin (hoc eft, datam plygonori fi-

h militudiné)angulus qui ad b/zquut eftangulo quiad g, -
' ' . ol . O-i. ‘

SR
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& ficut latus a/bsadbre, fic f/g/ad g/h: fitvebina triangula a/b/c/& £/g/h, habeant
vnum angulum vni angulo zqualem, & %uz circi zquales angulos latera propor-
tionalia. Acquiangula funt propterea a/b/c/ & f/g/h/ triangula, per fextam huius
fexti:& zqua(}cs haﬁ:lcnt angulos,fub quibus eiufdem rationis laterafubtenduntur,

vtpote angulum bs a/ czangulo g/f/h, & angulum brc/avipfi g/b/f. Hinc per quar-

tam eiufdem fcxti,proiortionalia funt latera quz circum ®quales angulos,& fimi-

lis rationis quz zqualibus angulis Jatera {fubtenduntur :ficut igitur a/c/ad b/c, fic

T EE f/h/ad g/h.Sed per hypothefin, vt bresad c/d,fic g/hs
e bre._ed[bh. gh bkl gh k. Bt ex 2quali igitur,ficut a/c/ad c/d,fic f/h/ad
h/k:per vigefimamfecundam quinti.Et quoniam totus

angulus b/’ d, toti angulo g/ h/ k, per hypothefineft

zqualis,& angulus b/c/a,ipfi g/h/f/zqualis nuncoftenfus eft:reliquus igitura/c/d,
reliquo f/h/k,per tertiam communem fententii eft zqualis. Triangulaitag;a/c/d/
& f/h/k,habent rurfum vnum angulum vni angulo #qualem,& quz circum 2qua-
les angulos latera propottionalia: zquiangula funt igitur a/c/d/& f/g/h/ triangu.
la,per eandem fextam huius fexti.Et per quartam ipfius fexti, latera quz circum
zquales angulos propertionalia. Haud diffimiliter oftendetur triangulum a/dve,
triangulo f/k/1/fore zquiangulii:& proportionalia quz

a
_ circam zquales angulos habere latera.Simile eft itaque
€ 1a/bsertrianguli iplt f/g/h/triangulo, & a/c/d/ipfi f/h/k,
necnona-d-e-ipfi triangulo f/k/1: per primi huius fexti
' libri diffinitioné. Data igitura/bs c/d/e/ & f/g/h/k/l/po-
c h

k lygona,in fimilia & zqualia numero tridgula diuidacur.
@Dico infuper,gipfa triangula funtinuicé,atqg; totis ipfis polygonis proportiona
liaficut trianguld a/b/c/ad trianguld f/g/h ficasc/d/ad th/k,& a/d/esad f/k/Astria-
guli:ficitg; a/b/c/triangulum ad ipfum trianguli f/g/h, fic a/b/c/d/e/polygonum
ad polygoni f/g-h/k/1.Clim enim a/b/c/trianguli fimile fic f/g/h/triangulo,fintqs
ac/& f/h/Aimilis rationis latera:triangulum igitur a/b/c/ ad triangulum f/g/h, du-
plicem rationé habet,quam latus a/c/ad latus £/h, per antecedenté decimamnond
propofitioné.Et proinde trifgulum a/c/d/ad trianguld £/h/k/duplatam itidem ra-
tioné habet,quam idem latus a/c/ad latus f/h. Quz auté eidem funt ezdem ratio-
nes,adinuicé {unt ezdem:per vndecimai quinti.Et ficut igitur a/b/c/triangulum ad
triangulum f/g/h,fic triangulumarc/d/ad triangulum f/%:/k. Rur{um quonii tri-
an?u um a/C/E/ﬁmilc cft tridgulo f/h/k,& latus a/d/fimilis rationis cum f/k:trian-
gulum propterea a/c/d/ad tridgulum f/h/k/duplatam rationem habet,quam latus
asd/ad latus f/k,per ipfam antecedentem decimamnonam huius fexti-Et triangu-

“lum confequéter a/d/c/ad trianfgulum f/k/l/duplatam itidem rationé habet,quam
7k

idem latus a/d/ad ipfum latus f/k.Et ficut igitur a/c/d/triangulum,ad triangulum
f/h/k:fic per eandem vndecimi quinti,triangulum a/d ¢/ad triangulum £/k/ .Sicut
[abre.fighlaved Fhiklardre. fkporro a/c/d/ad f/h/kfit patuit a/b/atriangulgm ad
triangulum f/g/h. Etficut igitur, per vndecimam
ipfius quinsi,triangulum a/b/c/ad triangulii f/g/h:
. fic triangulum a/d’e/ad triangulum f/k/1. Propor
tionalia itaque funt ipfa nuper expreffa triangula:ficuta/b/c/ad fig/h, ficarc/d/ad
f/h/k,8a/de/ad f/k/LEft igitur per duodecimi quin [Sicut—a/bre. \ad %f/ g/h |

ti,ficut vndi antecedentiumad vnum confequentitific fi—a od. fi b/ k.
omnia antecedentia,ad omnia confequétia. Sicut itag; —ade. A
triangulum a/ b/ ¢, ad triangulum f/g/h: fic a/ bs ¢ d ¢/ polygonum, ad polygo-
num f/g/h/k/1. Sunt igitur 1pfa triangula tum inaicem, tum 1pfis totis polygonis
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roportionalia. €[ Aio demi @ polygonii a/b/c/d/e,ad fig/h/k/,duplatam rationé Tertia pars,

bet,quam latus a/b/ad fimilis rationis latus f/g.Oftenfum eft enim ve trianguld
a’b/c,ad triangulum f/g/hdic a-b/c/d-e/polygonum,ad polygonum f'g-h/k/1.Sed
triangulum a/b/c/ad triangulum f/g/h/duplatam rationem habet,quam a-b/latus
ad fimilis rationis latus f/g, per antecedentem decimamnoni propofitionem huius
fexti: imile nang; oftenfum eft a/b/c/ triangulum, ipfi f'g/h triangulo. Et polygo-
num igitur a/b/c/d e,ad polygonum f/g/h k-l-duplatam rationem habet,quamla.
tus a/b-ad fimilis rationis latus f/g. Similia itag; polygona: &c. vt in theoremate.
Quod fuerat oftendendum.

- Corollarium primum,

@Fit itag; generaliter manifeftom, g {imiles quacung; re@tilinez figura,in dupla
ratione funtadinuicem {imilis rationis lacerum:id eft,g ratio fimilium reilineari

- figurarum, ex duplata {imilium laterum ratione confurgit. Id enim prims patuic

21

intriangulis,& rectangulis,five quadratis:nuncautem in polygonis,& omnia poly
gona in triangula diufibilia funt. :

Corollarium feamdam.

@ Scquitur rurfum,qudd i tres re¢tz linez fuerint proportionales : erit ficut pri-
ma ad tertiam, ficdefcripta fuper primam vel i prima {pecies rectilinei, ad imilé
fimilitérg; pofitam {peciem,quz a fecunda vel fufpra fecundam confcribitur.Often .
fum eft enim polygoniia‘b/c/d-e,ad polygonum f/g/h/k/l-duplam rationé habere,
quam latus a/b/ad latus £g. & fi iplarum a-b/& f/g tertiam acceperimus propor-

tionalem,per vndecimam huius {exti, vepote m/n: ip(a
c

a/b/ad m/nduplam itidem rationé habebit,quam cadé
' b 2bad f-g,per decimam diffinitionem quinti. E¢ proin-
’g__, de ficut a/b-ad m/n, fic a/b/c/reétilineum ad fimile fimi

a m

¥ litérque pofitum re&ilincum f/g/h.

’ l ‘o Oedpupa Ity Pedbeaie ke
R A TGS b ivevpajipo Spoi kod &Mihos Bip 3o,
, * Theorema 15, - Propofitio z1.
Ve eidem re@lineo funt fimilia:& adinuicem funt fimilia.

O R O NTIVS.@Sint bina re@ilinea a/b/ ¢/ & de/f, eidem reétilineo g/h/ks
fimilia.Dico a/bc reétilineum,fimile fore rectilinco d-e/£.Cim enim ex hypothe-
fia b/ & g/h/k/ refulinea, fimilia fint adinuicem : habebunt propterea angulos
zquales ad vnum, & quz circum zquales angulos funt latera proportionalia: per

primz diffimtioms huius {exti conuerfionem.Et proine

de rectilinca d/e/f/& g/h/k,zquiangula eriit,& propor-

tionaliii itndem laterii: cim ex 1pfa hypothefi fimilia fint

adinuicem.Sitvterg; angulorum qui ad b/&e,ipfi angu-

' lo qui ad h/zqualis:& ficut g/h-ad hk, fica/b/ad brc, &
‘ ~k  dse/ade/f. Etquoniam angulus quiadb/zqualis eft an-

gulo qui ad h,& cidé angulo qui ad b/ zqualis angulus quiad e: angulus igitur qui

ad b/angulo qui ad ¢,per primam communé fententiam eft zqualis. In('urpcr quo-
[ab. bic| gh. k[ dre ef| niaty eft vt a-b/ad b,fic g/h/ad h/kdicut rurfum g/hv

—~ ", adh/k, ficdre/ad e/f. Et ficut igitur a-bsad brc, fic per
, ~ vndecimam quinti,d/e/ad e/f. Proportionalia itag; funt
A latera,quz circli cofdem xquales angulos qui ad b/& c.

o.Jj.
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Haud diffimiliter oftendemus , reliquos angulos ipfius a/ bs ¢/.reétilinei, reliquis
angulis ipfius d/e/f/fore inuicem zquales: & circum cofdem zquales angulos [ates
ra proportionalia.Simile cft itaqs a/b/c/retilined,ipfi rectilineo dve/f, per primam
huius fexti diffinitionem.Quod oportebat demonttrare.
Otbgrpa s, Ppébears kp.

Ap Tiorapic iubEon Gvihoyop BolyKod T @@ GuTEp ‘W}‘mwm Spoidrs wad Sucime

devoryypocpt pioe, vk N cpop Rsact « kP T& aw auThp ibiyprppe SpoukTe gl Spoine
Eeveyypop e devdeNeyop fynod duTol o iubBou devdthoyop loovro.

Theorema 16, Propofitio 22.

I quatuor reétz linez prt:lportionales fuerint:& ab eis re&ili=

nea fimilia fimilitérque defcripta, proFortionalia erunt. Ee
fiab ipfis retilinea fimilia fimilitérque defcripta,proportionalia

'fuerint:ipfa: quoque reGtz linez proporti‘ona}cs erunt.

OR O NT1 V S.€Sint quatuor reétz linez difcStinué proportionales a/bye/d,
Parsprima ¢/ & g/h:ficut quidem a/b/ad c/d fice/f/ad g/h. Etper '
theorematis. j . cimamo@auam huius fexti,ab ipfis a/b/& c/d,fimilia m
fimilitérg; Eoﬁu retilinea defcribantur,la/b/& mve/d: A
P
v

& per eandem decimamoctaud, ab ipfis e/f/& g/h, alia 5
qudam fimilia fimilitérque pofita reétilinea, n/e/£/&
o/g/h. Aio fore ficut l/a/b/a mvc/dyficnve/fsad org/h.
Inueniatur enim ipfis a/bs & ¢/ d, tertia proportionalis ﬂ
peipfis autem ¢/£/& g/h,tertia itidem proportionalis r, & t
er vndecimam huius fexti. Cium fit igitur ex hypothe-
ab.od p | ef.gh. r| fivtasb/adesd,fice/f/ad g/h, & per conftructionem
' ficut vdvad p,fic g/bvad r.Et ex zqua igitur ratione,
ficut a/bs ad pific e/f/b ad r, pet vig;ﬁmamfccundam
uinti.Sicut porrd a/b/ad p,ficla/bs reilineum,ad
lmfﬂ/ddl c b—'Piif';rJ ;lc&ilincum tPn/C/d:Pc!' ﬁ:clt)mdum corollarium vige-
fima huius fexti. Et ficut igitur I a/ b/ retilincum,
; ad redtilinell m/c/d:fic per vndecimam ipfius quin-
[Vab.micd] e/f. rjnreiforg/h| ti,¢/f7 ad r. Sicut rurfum e/f, ad r:fic, per idem co-
rollarium, rectilineum n/e/f’ ad re@ilineum osg/h.
Ec ficutitaque Ia/b,ad mve/d::fic per eandem vnde-
Secundapars cimam quinti, n/e/f/ad o/g/h. €€Si autem fueric vt
g’:""ﬁ prir lasb/ad mverd,fic nvesfrad o/g/h:dico verfa vice,quatuor lineas retas a/b,c/d,e/fr
) &gy h,fore propottionales,ficut a/b/ad c/d,fic e/f/ad g/h. Datis enim tribus reétis
lineis a/byc/d,&e/fiquartainueniatur proportionalis s/t,per duodecima huius fex-
ti.Et per decimamoctauam ciufdcm,ai cadem s/t,ipfis nve/f/& o/g/h/fimile fimi-
litérque pofitum retilineum deferibatur v/s/t.Et quoniam eft vta/b/ad c/d,fice/fr
ad s/t,& ab ipfis a/b/& c/d/fimilia fimilitérque pofita defcribuntur reétilineala/by
&mve/d,ab ipfis autem e/f/& s/t/fimilia itidem fimilitérg; pofita rectilinea n/e/fr
~&v/s/t:eft igitur per primam partem iam demonftrat huius propofitionis, ficut
asbradm/c/d, fic n/e/f7 ad v/s/t. Receptum eft autem ex hypothefi, vela/b/ad
]Ne/F-O/g/hll/a/b.m/c/d[n/e/f.v sormverd, fic ve/frad osg/h. Et ficut igitur nve/fad
> osg/hific per vndecimam quinti,n/e/f/ad v/s/t. Ea-
-+ dem itaque magnitudo n/%e f, ad verafq;o/g/h/ &
"~ wrsstycandem habet rationem. Aequum eft igitur

—

¢ T
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reétilineum o/g/h,ipfi v/s/t:per nonam quinti. Eftauté & eidem fimile,imilitérqy
pofitum,per conftructionem. Similia porrd fimilitérque pofita,& inuicem qualia
rectilinea:ab zqualibus, aut fuper 2qualibus rectis lineis defcribGtur. Aequalis eft
igitur s/t/ipfi g%.Eﬁ auté vt a/bsad cvd,fice/frad s/t ipfi (pom‘) s/t,zqualis oftert-
lg cft g/h:& cadem ad zquales,eandem habet rationé,per feptimam quinti.Et ficue
igituras bs ad ¢/ difice/fad g/h.  Ergofi quatuor reétz linex proportionales fue-
rint:& quz fequuntur reliqua. Quod oftendendum fufceperamus. ‘
o “Lemma [iue afJumptum.
@€ Qudd autem fimilia, fimilitérque pofita, & inuicem zqualia fe@ilinea, habeant
fimilis rationis latera inuicem zqualia:fic demonftratur.Sint rurfom zqualia, & fi-
o « milia, fimilitérque pofita retilinea, o/g/h/& v/st:fitgs
vtorgrad g/h,fic v/s/ad s/t Aio quod g/h/& s/t funt in.
8‘1—4 ’Z_Z uicem 2zquales.Si nanque fuerint inzquales: altera ma-
ior erit.Efto (fi poffibile fit) g/h, maior s/t.Et quoniam
eft vt o/g/ad g/h,fic v/s/ad s/e:& econtra igitur,vel i conuerfa ratione, ficut g/hvad
o/gsficerit s/tvad v/s:per corollarium quartz libri quinti.Sed prima g/h,maior eft
tertia s/t:& fecunda itaque o/g,quarta v/s/maior erit, per decimamquartam ipfius
5 quinti.Binz itaque o/g/& g-h,duabus v/s/& s/t/erunt ma
| gh [org [se 1:¥/8 | jores:& proinde ipfum reétilined o/ g/ h, maius reilinco
v/s/tEft auté eidem zquale,per hypothefin: quz fimul impoffibilia funt. Non eft
igitur g/h,maior ipfa s/t.Similiter oftendetur, qudd neq; minor. Acqualis eft itaqs
g/hyeidem s/t. Quod fucrat oftendendum.

Ocbpnpe 1§y Fedbeote xy.

A iGybma: wocpa MANSypocpspiayaos ERNNa Adyop ixd Tp quyredfvopix T8y wAwedy.
Theorema 17, Propofitio 23,

Equian‘gula parallclo%ramma, adinuicem rationem habent

compofitam ex lateribus.
O RO NTIVS. €De lateribus velim intelligas, quz circum zquales funtan.
gulos.Sintigitur bina parallelogrammainuicé zquiangula,a/b/c/& d/bse: quorum
angulus quifub as b/ & b/ cangulo quifub d/b/& bre/ continetur fit 2qualis.” Dico
a/bsesparallelogrammunm, ad parallelogrammum d/bre, rationem habere compo-
fitam ex ratione laterum a/bsad bre,& c/b/ad b/d.Con- Partifi fignra
ftituantur enim a/bs & bre/ laterain dire@um: hocau. Preparatie.

r tem fiet, cim angulic/b/as & c/bres duobus reétis fue-

¢ rint zquales, per decimamquartam primi. tunc quog;

[

S r ,h in dire€tum erit ¢/ br ipfi b/ d, per eandem propofitio-
—S : nem: namanguli e/b/c/& e/bsd,per primam & tertiam
—h communem {ententiam, ducbus itijrcm retis quaba.

d tur. Compleatur denique parallelogrammum </ b e

})rodu&is in continuum re&témque, per fecundum poftulatum,corundem paralle-
ogrammorum lateribus . Proponatur infuper re@a quedam lineaf: & tribus da-
tis retis lineis /b, b/ ¢, & f: quarta fubfumatur proportionalis g, per duodeci-
mam huius fexti. Eritigitur vea/badbs e :ficf, ad g.Etper candem duodecimam
rropoﬁ tionem, tribus datis retis lincis /b, b/d, & g: quarta rurfum prorrtiona»
is accipiatur h. Erit ergo vt ¢/b,ad b/d:fic g,ad h. Eft autemficutas bs ad b ¢, ficf/
ad g. rationes itaque ipfius f7 ad g, & g/ ad h: ezdem funt ipfis rationibus a/ b/ ad
bre, & c/bsad brd. Ratio porro f7 ad h,componitur ex ratione ipfius £ ad g, atque
o.iij.
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ipfius g/ ad h:veluti quinta huius fexti premiffum eft diffinitione . Et proinde ra-
tio f/ag/ h, componitur ex ratione laterumarb- ad bre, & c/b/ad b/d. His przofte.
fis, quoniam a/b/c/ & ¢/bse/ parallelogramma fub eadem funt altitudine:ad fe inui-
cem igitur funt ve bafes, per primam huius fexti. Sicutitaque a‘b,ad bre: fica/brc
parallelogrammum;,ad parallel&)grztmmum fA‘C/ g/c. Siafl_t autem a/l;/ :ld b}c, ficper
. conftructionem £ ad g. Et ficut igitur f,ad g: fic per vn
Lf: g [abbeabrecbel s imam quinti, a/b;gcx parallcl%rammug, adpub/c/
parallelogrammum. Infuper quoniam c/b/e/& d/ bs e/
parallelogramma, in cadem funt altitudine:ad fe inui-
cem turfum funt vtbafes, per eandem primam huius fexti. Sicut ergo ¢/ b/ ad b/d:
fic parallelogrammum c/brejad d_/b/c/paraUclogrammum. Sicut ppr}’b c/b,ad b/d:
(2= b Jcbbidfcrbre ¢ d/bre|ficper conftructionem g, ad h. Etficut igitur g/ad h:fic
S—— parallelogrammum ¢/bse, ad d/bse/ parallelogramum,
X— per ipfam vndecimam quinti.Et quoniam oftéfum cft,
vt fad g,fica/b/c/parallelogrammil,ad parallclogram-
mumc’ b/ e : ficut rurfum g/ ad b, fic idem parallelogrammum ¢/ br e,ad d/ br e/
¥ g - h[ abc.cbe. dbe| parallelogrammum . Et ex zqua iFitur ratione, per vi-
N —/ gefimam{ecidam ciufdem quinti, ficut fad h:ficasb/es
W “—~" parallclogrammum;ad d-bse/parallelogramma. Atqui
ratio f /ad h, compofita eft (vti fupri deduximus)ex
ratione laterum a/i(/) adbse, & ¢/ b’ ad brd. Ec paralle-
logrammum igitur a/b/c/ad parallelogrammum d bre,
) . Fationem habet compofitam ex rationc laterumasb/ad
b bre, & c¢/bsad bAd. Acquiangula itaque parallelogram-
ma, rationem habent compofitam ex lateribus , angu-
h los inuicem zquales continentibus.Quod demonftran-
& * dum fuerat.
Oedpnpa  iny Posbears  wd.
I I Arrde moepaRnhoypdpps, T tdi Thiy Sgpenpop mocoa ARG prppa,d potee ¥5l T
Tt Ao kgd aMiNoig. A
Theorema 18,  Propofitio 24.

Manis parallelogrammi,quz circa dimetiétem parallelogris 24
ma:fimilia {unt toti, & adinuicem.

O R O N T 1V S. €Efto datum parallclogrammum a/b/c/d,cuius dimetiens fit
a/c,& circa ipfum dimetientem parallclogramma,e/f/& g/h.Aio ipfae/f7 & g/h/pa-
rallelogramma,toti parallelogrammo a/b/c/d,atque in- '

C

Jl_f
e ———
—I,

ad f/a, ficc/ 17 ad 1/ a. T'rianguli rurfum a/ d/ ¢, ad latus
d/c/a@a eft parallela e/lifecat igitur e/l ipfius trianguli
latera proportionaliter,per eddem {ecunda huius fexti, .
ficut c/l ad Va, ficd/es ad eva. Sicutporrd ¢/l/adl/afic B .
oftenfum eft b/fad f/a. Et ficut igitur b/f/ad £, fic dpcr

[b/fFajolVa| de. e a| vndecimi quinti, d/ec/ad e/a.Si autem diui{z magnitu-

- dines,proportionales fucrint:compofitz quog; propor-
. @ “tionales eriit, per decimamoétauam quinti. Et ficatigi-

tur b/asada/A fic da/adase.Et permytatim rurfum,per.

. vicem fore fimilia. ‘T'rianguli enima/brc, ad latus b/ s 3 $ d ‘
fimile G tori aCta cft parallela f/1: {ecat igitur £/l ipfius trianguli late-
. &bod, ra proportionaliter,per fecundam huius fexti, ficutb/f/
fx 1 h
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o] v f. | dra Jare | decimamfextam eiufdem quinti,fioue b/asadasd,ficf/ar
, ad a/c. Proportionalia itag; funt latera, quz circum an-
w gulum qui ad a/vtrique parallelogrammo communem.
Infuper,quoniam parallela cft £/} ipfi b/c: zqualis cft
angulus a/f/],ipfi angulo a/b/cnecné & a/l/f,ipfi a/c/b,per vigefimamnonam pri-
mu-Angulus porrd qui fub f/al/aut brasc,vtrique trianguloa/bsc/&a/f/1, commu-
nis eft. A cquiangulii eft itaque trianguld a/£/l,tridgulo a-b/c. Haud diffimiliter trid-
gulum ase/l,tridgulo a/d ¢/ oftendetur 2quianguld:& angulus aze/l/angulo a/d/c/
.@qualis,atque a/I-e/ipfi angulo a/c/d-Siautem zquales anguli,zqualibus céponan.
tur angulis:conﬁxrtgcnt per fecundam c6munem fententii,2quales anguli.Aequus
eft igiturangulus t/ 1 ¢, ipfib/ ¢/ d: & totum proinde parallelogrammume/f, toti .,/ -
asb/e/d/zquiangulum. Rurfum quoniam a/f/1/& a/b/c/triangula,fimiliter & aze’ls
atque a/d/c,funt inuicem zquiangula : proportionalia itaque funt latera, quz circi
xquales angulos, per quartam huius fexti. Sicut igitur a/bsad bs, fica/frad f/1: fi-
catque brcrad c/a,ficf/l/ad l/a.Sicut rurfum a/cmf cd, fica/lzadlve: ficut denique
c/d/ad dva, ficl/e/ ad e/a. Et quoniam oftenfum eft,vt brcrad ¢/a, fic f/l/ad la: ficut
praterea a/c/ad c/d ficasl/adl e.Et ex ®quaigitur ratione,per vigefimam{ecadam
quinti,ficutb/cvad c/d,ficf/l/ad le. S
Jarbs | brct [ crar | erdr | dvar | |akr | &1 1 | iy | Ver | erar ]

Acquiangulorum itaque parallelogrammorumas bs ¢ d/& e/f,proportionalia funt

latera quz circum 2quales angulos . Simile cft igitur ¢/ £ parallelogrammum, ipfi

a/bid parallelogrammo: per primam huius {exti diffinitionem. Haud diflimili ojudd gh,pa
via,g/bvpaallelogrammunm, ipfi a/b/ods parallelogrammofimile fore conuincetus: [alclogrimi
cundem qui prius,verfus angulum c,& ipfum g/h/ paraliclogrammum refponden- ge fimile. *
ter iterando difcutfum. Et proinde vtrunqueipforum e/f & g/h/parallelogrammo-

rum,fimile eft eidem #’b/c/d/parallelogrammo.Omne autem parallclogrammum, g ,g4¢.¢ &
reétilineum eft:& quz cidem reéilineo funt fimilia, & adinvicem fimiliafunt, per g, fimilia
vi?:ﬁmamprimam huius {exti.Simile et igitur e/fiparallelogrammum,ipfi g/bvpa fintadinuics.
rallelogrammo. Omnis itaque parallelogrammi,qu circa dimetienté parallelo-
gramma,fimilia {unt toti,& adinuicem.Quod oportuitoftendiffe.

Poofhipe & Igobeaig K.
Q dobivar tubuypappe Spoiopat Mo & dobiv loopy? du ousiGedoc.
Proi:lcma “ Propofitio 2. -
2§ Ato re&ilineo fimile,& alij dato zqu:de,idem conftituere. -
O RON T 1VS. Sintbina retilinea, #b/oinquam & d: fitq; receptum, ipfi
a dato a.bs o redtilineo fimile, ipfi vero &’ zquale ,idem
re@ilincum céftituere. Ad datam itaque rectam lincam  Partiumfigus

d bre,& in datoangulo qui fub e/brc, dato retilinco a/bre, G2 E:Fcl:;:? '

zquale conftruatur parallclogrammum by f:fimiliter &

b €% 2dre@tam lineam f/c,atg;lc in dato angulo qui fub fiog i
ci qui fub e/biczquali, dato rectilineo d,zquale rurfum
¢ £ h parallelogrammum.conftituatur ch,per quadragefimi

angulus fiog,2quus eftangulo c/brc,per coftructionem,
vtrique autem communis biof: anguli propterea b/c/f,
o.iifj.

: quartam,& quadragefimamguintam primi,vtroque re-
&ilineo(fi expediat)in tridgula diftributo . Et quoniam
1
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& f/o/g/ duobus angulise/bre/ & c/b/f, funt per fecundam communem fententiam

uales.fed anguli e/b/c/& bre/f funt zquales duobus rectis,per vigefimamnonam
?}ius primi.Et duo igitur anguli b/c/f/& f/c/g,binis itidem rectis {unc zquales. In
tfirc&um eftigitur b/c,ipfi c/g,per decimamquartam eiufdem primi: & c/f/ confe-
quenter ipfi f/h.  Binis infuper datis rectis lineis b/c/& c/g,media proportionalis
S ~ inueniatur I/m,per decimamtertiam huius {fexti.Ec per
decimamotauam ciufdem fexti, {uper data recta linea
d 1/m, dato reilinco a/ bs ¢, fimile fimilitérque pofitum
re¢tilineum defcribatur,n/l/m.-Aio re&ilineum n/I’m,

Demoafirati» - P < g 2quum fore ipfi d.Cim enim tres lincz re&tzb/c,l/m,
U2 problemas & c/g,fint per conftruétionem cétinué proportionales:
'€ f I erit per fecundum corollaridi vigefimz huius fexti, fi-

' [wb/c.nvbmlb/c.&gl b/ f. c/hjg

cut prima ad tertiam,fic{pecies rectilinei qu a prima,

ad fimilem {imilitérque pofitam fpeciem quza fecun~

1 m da.Sicut igitur brc,ad c/gific a/b/e/retilineum,ad recti

lineil n/l/m.Sicut porrob/c,ad c/g:ficb/f/ parallelogri-

mum,ad parallclogrammum c/h, per primam huius fexti:(%nt enim in cademal-

titudine /f.Ergo ficuta/bsc/re@ilineum,ad re@ilineum n/l/m:fic per vndecimam

uinti,b/f/parallelogrammum,ad parallelogrammum

h. Sed rectilineuma/b/c,zquum cft per conftruétio-

nem ipfi b/f/parallelogrimo:& reilined igicar n/l/m,

ipfi parallelogrammo ¢/h/per decimamquartam quin-

_ ti eft zquale.Eidem rurfum parallelogrimo ch, zquil

eft d/rectilineum, per conftructionem:& n/l/mvitag; rectilineum, ipfi d/reétilineo,

r primam communem fentétiam cft zquale. Conftruéti eft autem & ipfia/b/s

mile. Idem itaque retilineum n/l/m,ip(%i dato rectilineo a/b/c/fimile,& alijdato
{cilicet d/zquale conflitutum eft. Quod efficere oportebat. _

Otbpnpa 49, Peotkars  Ks. '
Ap & moegaMaNOYptp s Totpa NS ypopprop depaegedi Spody T¢ B 8o ) dpoing
wcipSuopskoivitp ywviaep Ly op TG ytii T devrih SfzpueBop 851 & ho. '

Theorema 19,  Propofitio 26.

S I a parallelogrammo parallelogrammum auferatur, fimile to
ti & fimiliter pofitum, communem angulum habensei: cir-
cum eundem dimetientem eft toti. ‘ :

OR ONT IV S. (Eftodatum parallclogrammum a/b/c/d;: 3 quo fimile fimi.
litérque pofitum,& communemilli habens angulum qui ad a, auferatur diftingua-
tirve parallclogrammum a‘e/f/g. Dico ipﬁafgt/lud/ & ase/frg/ parallclogramma,

drca cundem fore dimetientem a/f/cthoc eft dimetientem a/ £/ ¢/ totius parallclo-
grammia/b/c/d,tranfire per angulum qui ad f,& vtrig;

Oftéfio theos k- ¢ parallclogrammo forc communem. Sienim a/c/non
;?‘ﬁﬂfi n : tranfierit per £: tranfeat (fi poffibile fit)ve a‘hsc. fecabit

* igitur ah/caute/fraut £g/latus ipfius a/c/f/g/paralle-

logrammi.Secet ipfum latus e/f,in pun&oh.& per pun-

. &tum h,vtrique ipfarG a/e/& f/g/parallela ducatur h/l,

a 1 — fcr trigefimamprimam primi. %rit itaque ¢/l/ paralle-
ogrammum, & circa eundem dimetientem cum ipfo

w/b/e/d/paallclogrammo.Simile erit igitur ¢/l/ parallelogrammunm, ipfi a/b/c/d/

26
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faraﬂclogrammo,pcr vigefimamquartam huius fexti.Eidem porrd a/b/c/d paral-
clogrammo,fimile cft per hypothefin,ipfum ¢/f/g/parallelogrammum. Quz au-
tem cidem rectilineo fimilia,& adinuicem fimilia funt,per vigefimamprimam hu-
fus fexti.Simile erit itaque e/l parallelogrammum,ipfi e/f/g/paraliclogrammo.Si-
milia porrd parallelogramma funt, quz angulos #quales habent ad vnum,& qua
circa angulos zquales latera proportionalia,per prima

R A diffinitionis huius {exti conuerfioné.Et ficut igitur e/as
ad asgyfic c/asad e/l.Ad quas auté eadem, candé habet
rationem,ip{z funt zquales,per nonam quinti.A equa-
lis foret igitur a;g,ipﬁ a/l,totum fuz parti:quod per no
nam communé fententiam eft impoffibile.Idem etiam
fublequetur incdueniens,vbi pofueris eundé a/c/dime-
tienté {ecare latus f/g. Tranficigitur a/c/totius a/b/c/d/

a

patallelogrammi dimetiens,per angulum atq; punétd f: & proinde ipfum aze/f/g/-

parallclogrammum,circum cundem dimetientem eft toti a/b/c/d parallelogram-
mo. Igitur(i i parallebogrammo parallelogrammum auferatur: &c.vt in theore-
mate.Quod demontftrare fucrat operzpretium.
Oedognp Ky Peobeare xg.
Avrwp %5 mrorghe This deuTlib iveGip FPoefbocAhopSfreop T Rnhoypikptpwpy kg i Marrive
I l Tap &dear TPaMuNoypdppoig dpoiois Tt @ Spoiwe ke uSiois B &wo 4 huiodoro’ dvee-
yeagopie:piyisty ¥,k awd il plodes’ wagabaRouyop TRRERHNNGY P20,
dpowop By b iMeppam. .
o Theorema 20,  Propofitio 2.
27 O Mnium parallelogrimorum circum eandem re¢tamlineam
\_/ proiectorum, deficientitimg; {pecie garallclogrammis fimi=
libus fimilitérque pofitis ei quod 2 dimidia defcriptum eft: ma-
ximum eft quod 2 dimidia proietum parallelogrammum,fimile
exiftens fumpto.
ORONT IV S. @Deficere fpecie dicitur parallclogrammum , dato parallelo-
grammo:quando vtrunque parallelogrammum fuper cadem re@ta linea confiftés,
alterum deeft alteri, 4d complendum fimilis gpecici parallelogrammum fuper to-
tam datam retam lineam coextéfum. Vel dum cSparatum parallelogrammum,
reliquo deficit ab ipfo fimilis {peciei parallelogrammo, fué:ct totam ipfam retam
lineam conftituto.  Sitigitur sta reta linea a/b,{c&ta bifariam in ¢,per decimam
primi:defcribatirque a dimidia c/b,contingens parallelogrammum c#d.Iuxta verd
datam re&am lincam a/b, gemina comparentur parallelogramma. alterum proie-
€tum 3 reliqua dimidiaa/c,vtpote ase, fimile fimilitérq; deferiptd exiftens fumpto
X c/d,& deficiés {pecie ipfo c/d/a toto asd/ parallelogram-
K — d moualterum autem a/f,{uper a/ g/ comparatum maiore
dimidia ipfius a/ b, & proindc fubingrediens ip{um pa-
rallelogrimum c/d, deficién{que fpecie parallelogram-

! I[P mo g/h,fimili fimilitérque pofito ipfi ¢/d’ quod 3 dimi-
< , diacbydeferiptum eft,ad complendum ipfium a/h/patal
- @ 8 7 lelogrammum. Dico.qudd a‘eparallelogrammum,ma-

ius cft c)ﬂparallclogya_mmo. - Cum enim ex hypothefi g/h/ pasallelogrammum,
fimile fic ipfi parallelogtammo.c/dxcircum igitur cundem funt dimetientem e/f/b,
per vigefimamfextam huius fexti . Producatdr ergo g/ {7 in re¢tum & continuum

(

Q;Ilomodo pa
rallelogramia

deficiatfpecie
dato paralles
logrammo.

Prima theore
matis differ&
tia.

Deméftratio.



Secunda thes
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vique ad latus e/d,pet feciidum poftulatum. Parallelogrimi igitur c/d,corum quz
circa dimetientem {unt parallelogrammorum {'ul:})lcmcnta c/t/& £/d funt per qua-
dragefimamtertiam primi adinuicem zqualia. Addatur vtrique commune g/h. to-
tum crgoch,toti g/d,per fecundam communem fententid eft zquale.Eidem por-
1o oh,zquum eft ¢/l,per trigefimamfextam primi: funt enim in bafibus zqualibus
a/c/& o/b,in eifdémque parallelis a/b/& 1/h.Et g/d-itaque,ipfi c/l/per primam com
. 4 Munem fententiam zquum eft. Commune rurfumad-

datur c/f. totus igitur gnomon c/b/d,toti a/f/ parallelo-

\ grammo cft zquale. Sed totum parallelogrimum ¢/ d,

{ | maius eft per nonam communem fententiam,ipfo gno-
f mone ¢/b/d:& proinde ipfoa/f/maius.Aequum eft por-

4 —=—b roase/parallelogrammunm, ipfi ¢/d/ parallelogrammo,
pet eandem trige(imamfextam primi: in bafibus enim

funt zqualibus a/c/& ob,atg; in eifdem parallelis a/b/& e/d. Quz auté funt zqua-
lia,ciu{dem funt zque maiora: per fextz communis fententiz coucrfionem:Maius
eftitaque parallelogrammumare,ipfo a/f/parallelogrammo.qSed cfto a/t/paral-
lelogrammum,proiectum fuper a/g,minore dimidia ipfius a/b/linex datz, & egre-
diens ipfum a/e/parallelogrimum:deficiens rurfum {pecie ipfo f/b/parallclogram

n £ m mo, {imili {imilitérque pofito ipfi ¢/ d, quod 2 dimidia
c/bsdefcriptum eft,ad complcngum totum a’m/paralle-
_h!_\e d logrammum Aio quod & ase/parallelogrammum, ma-

ius eftipfo a-f/parallelogramo. Clim enim ex hypothe-

fic/d' & f'b/parallelogramma, fimilia fint: circum eun-

dempropterea dimetienté f/e/b, per vigefimamfextam
. huius fexti conftituentur. Compleantur itaque, per tri-
a— g c ® gefimamprimam primi,& fecundum poftulatum,h/l/ &
a/mvparallelogramma: vt in ipfa continetur figura. Etquoniam parallclogramma
funta/l/&c/m: funtigitur per trigefimamquarta primi, n/l/& l/my ipfis a/c/ & c/br
quz ex oppofitoatque inuicem zquales.Et proinde n/e/ parallelogrammum, ipfi
</nvparallelogrammo,per trigefimifextam primi zquale.Eidem porrd e/m,zqud
cfte/g,per quadragefimamtertiam ipfius primi.Etn/esitaque ipfi e/g,per primam
communem fententiam eft zquale.Subducto igitur h/I: reliquum e/g,reliquo n/hy

- maius cft.Si autem inzqualibus ¢/g/& n-h/zqualia vel idem commune a/h/ appo-

natur: omnia,per quartam communem fententiam,crunt inzqualia. confurget igi-
tur a/e/patallelogrammum,maius ipfo a/f/parallelogrammo.  Omuaium itag; pa-
rallelogrammorum iuxta candem lincam confiftentium, & deficientium fpecic : &
quzfequuntur reliqua. Quod oftendendum receperamus.

~ PesfAupa Xy Pedbears K. . :
Agie Thr PoB@ovey iwbiciny Tf Robivar Lubuypdppe Toop wapa RNy papptop Tarpofors
. I I A&y, iRGwop G macga Moy potpe iy poies Svai & Fodivar. A& ' 2 dudtopfuop ivbi.
yPoepupropy® G ia0p TracpocBochaiy, b piagop dvaee 7 emd alls ipuuocioto’ moepaPaRopis,
Spoiwp dvrop T IRSppdTwp T T4 G Tlg Apiodae'y Kotk & 0G Bpoiop iRdwEp.
Problema 8, Propofitio 28.
AD datam re@am lineam, dato re&ilineo a:?ualc parallelo-
rammum comparare,deficiens {pecie paral elogrammo fi=
mili daco. Oportet iam datum re@ilineum, cui expedit zquum
comparare,né maius efle co quod & dimidia comparatd, fimilibus

28
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exiftentibus fumptis, & eius quod ddimidia, & cui expedit fimi-

'le deficere.

O R ONTIYV S.€Oftenfum eft enim antecedenti vigefimafeptima propofitio-
ne, omnium parallelogrammorum iuxta eandem re@am lineam comparatorum,
deficientiimg; {pecic fimilibus fimilitérque pofitis parallelogrammis ciquod 3 di
midia defcribitur: maximum effe quod 4 dimidia comparatum parallelogramm,
fimile exiftens fumpto. Oportetitaque datum reétilineum,cui ad datam reGam
lincam zquale comparandum eft parallelogrammum: né maius efle eo quod i di-
midia ipfius datz re¢tz Jincx comparatur, fimilibus fimlitérque pofitis exiftenti-
bus vtriu{q; comparati parallelogrammi defectionibus(ad complenda {imilis {pe-
ciei paraﬂclcframma {uper totam datam re€tam lineam coextenfa ) eius inquam
quod i dimid:a,& eius cui fimile fimilitérg; pofitii eidem quod i dimidia defuturi
cft parallclogrammum. qSit ergo data reta linea, /b : datum verd retilineum,
cui oportetad datam re@tam lined a/ b/ 2quum parallclogrammii comparare,efto
cnon cxiftens maius co quod d dimidia comparatur,ﬁmilgibus exiftentibus vtriuls
que defectionibus. Ipfum autem parallelogrammum, cui expedit fimile deficere,
fic d. Recipioitag; ad datam reétam lineam a/b, dato

d reétilineo c,zquum parallelogrammi comparare,defi-
ciens {pecie parallelogrimoipfi d/ fimili. Seceturita-
que a/b/reéta bifariam in picto ¢,per decimam primi.

Etper decimamo¢tauam huius fexti,d data recta linca

— f___1n_ & e/b,dato retilineo d, fimile fimilitérg; pofitumrectili-
neii (quod erit & parallelogramm) defcribatur ¢/f/g:
compleatirque per trigefimamprimam ipfius prinm,

S & {eciidum poftulatum,a/e/f/parallclogrammum.Aut
igitur a/e/f/parallelogrammum,zquum eft ipfi rectili-

a ¢ TP neocaut co maiusmnon enim minus cffe poteft, per af:

. fumpti ex antecedenti vigefimafeptima propofitione problematis determinatio-

nem. Si zquale fuerit a/c/fparallclogrammum;ipfi retilineo ¢ :iam comparati

erit ad datam re@am lineam ab,dato re@ilineo c,zquale parallelogrammii ase/f,
3. At {i ase/f/parallelogram.

mii,codem ¢/ reilinco fuerit maius : erit & e/f/g/parallclogrimum,zque itidem
maius ipfo c. funt enim a/e/f/& e/f/g/parallelogramma, in bafibus zqualibus a/e/
& e/b,atgs in eifdem parallelis a/b/& f/g : & proinde,per trigefimamfextam primi,
inuicem zqualia.Exceffui autem fiue rectilineo, quo ¢/f/g/parallelogrammum fu-
gcrat ipfum c/zquale,ipfi autem d/ fimile fimilitérque pofitum,idem conftruatur
/k/l,per vigefimamquintam huius fexti. Eidem porro d/fimile eft c/f/F, per con-
ftrutionem:& h/l/igitur fimile eft ipfi e/f/g,per vigefimamprimam ciufdem fexti.
Similes autem rectilinex figura,habentangulos zquales ag vnum, & qua circum
angulos zquales latera proportionalia,per primz diffinitionis huius fexti céuerfio
nem.Sit igitur angulus qui ad k,zqualis angulo qui ad £& ficute/f/ad f/g,fich/k/

Notandum.

Interpretatio
problematis.

Prima oftens
ﬁ_onis differge

ta.

Differ&tia fes
alnda, & abs
foluta parti
figure compo
fitio.

ad k/1.Et quoniam e/f/g/parallclogrammum,zquum eft ipfisxv& h/l: maius eftigi -

tur e/f/g,ipfo h/]. & proinde latus ¢/f;maius ipfo h/k:& f/g, ipfo k/litidem maius.
Secetur per tertiam primj, ipfi h/k/zqualis f/m, & ipfi k/l/zqualis f/n:& per trige-
fimamprimam ipfius primi,compleatur m’o/n,& reliqua parallelogramma,vtin fi
gura.Acquum cft igitur m/n/parallelogrammum,ipfi h/l:atg; eidem fimile fed b/,
1pfie/f/rg fimile eft,per conftru@tionem:& mi/nvigitur,ipfi e/t/g/fimile eft,per can-
dem vigefimamprimam huius fexti.Circurn ergo cuncrcm funt dimetiétem f/0/b,
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iplae/f/g/& m/n/parallelogtamm,pcrvigcﬁmam('cxgam eiu{'dcn} fexti. Et proin-

de parallclogrammum r/s,ipfi m/n;atg; toti e/f/g/fimile eft,per vxgc{imamquarti

huius {extizatq; demum ipfi d/fimile,per ipfam vigefimamprimam ciufdem fexti.

Precipuades  His ita premiffis,quoniam e/f/g/ parallelogrammum, ipfis c/&h/l/eft zquale,
mfirationis & ipfum h/l/zquale ipfi m/n:reliquus proinde gnomon
refolutio. ‘ 1 E mxg/n,rc&ilinco c,per tertid communé fententiam eft
zqualis.Rurfum quoniam c/0/fu[}plcmcntum,zquum

cft o,g/fuppleméto, per quadragefimamtertiam primi:

h addatur vtrig; commune 1/s. totum igitur e/s,toti r/g:

per fecundam communem fententiam eft 2zquale. Sed
cidem ¢/s, zquumeft a/m, per trigefimamfextam pri-
mi:{unt enim a/m/& e/s,in iaﬁbus zqualibus,acin eif-
dem parallelis.Et a/m,igitur ipfi r/g, per primam com
N munem {ententiam zqui cft. Adponatur rurfum vtrig;
a . commune e/o:totum igitur a-o, 1pfi e/0/g/aut m/b/n/
gnomoni,per eandem {ecundam communem fententiam eft zquale. Eidem porrd

nomoni m/b/n,zquil eft re@tilineum c& quz cidem zqualia,adinuicé {unt zqua-

. a,per primam communé fententiam. Aequii eft igitur a/o/ parallelogrammum,
ipfi rectilineo cudeficitq; fpecie(ad complendum a/s/parallelogrammum)ipfo r/s/
parallelogrammo,quod fimileeftipfid. Ad datamitaque re&tam lineamasb,da-

: to rectilinco ¢,zquum parallelogrammum comparauimus a/o, deficiens {pecie pa-

i rallelogrammo 1/s,dato parallclogrammo d/fimili. Quod oportebat facere.

. Poofhupe [ Pedbeare x0. :
' Agee Ty Ro0EGep iuoGay b obivm dvypdppe IGp MaMwNypeappop Tpufahdy,
; "zbpfc Mop & q@aﬂ\nhoyfé}z‘uq; dpoio G dobivn.
: Problema o, Propofitio - 29.
D dati re@tam linei,dato re@ilineo,zquale parallelogram-
'\ mi prztendere,excedens {pecie parallelogrimo fimili dato.

O R O N TIVS. @Sitrurfum data re@ta linca a/ b, datum vero reilineum c,
datum infuper parallclogtammum d . Operapretium itaque fit,ad datam re@am
lincam a/b, dato redtilineo ¢, zquum parallelogrammum comparare , excedens
fimilis fpeciei Yarallclogrammum fuper totam a/b/comparatum, parallelogram-
Pf*P?f‘é"bﬁ mo'xp.ﬁ dfimili. Secetur itaque primiim a / b/ re@a bifariam, in pun&o ¢, per
g‘;%?‘;:ﬁs‘;::: decimam primi . & i data re@alinea a/b, dato reilineo d, fimile fimilitérque po-
ambula.”  fitum retilineum (& proinde parallelogrammum)defcribatur e/f/g/b : per deci-

rallelogrimo & c/retilinco zquale,ipfi autem d/ fimile

mamquintam ipfius ﬁ:xti-Vtrun?; igitur.e/g/& h/L,ipfi

d/fimile eft:& proinde e/g/& h/l-fimilia adinuicem, per
-vigefimamprimi ciufdem fexti.Similia vero rettilinea,

~ habentangulos zquales ad vnum, & quz circum zqua-
n les angulos latera proportionalia:per primz diffinitio-
nis huius fexti conuerfionem. Efto igitur angulus quiad
k, 2qualis angulo qui ad f: & ficute/f/ad /%,ﬁc h/k/ad
k/1.Etquonia h/l,verifq; fimul & ¢/g/parallelogrammo,
& ipfi ¢/ retilirieo eft zquale, per conftructioné: maius
¢ cftigiturh/l,ipfoe/g/parallclogrimo. & latus propterea

29

_J mamoc&tauam huius fexti. Verifque preterea & e/g/pa- -

fimiliterg; pofitum,idem conftituatur b/k/I: per vigefi- .
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h/kvipfo e/f/maius:necnon & k/l/maius ipfo f/g. Producantur itaque in reGtum &
continuum,f/e/ & £/g/verfus m/& n,per fecundum poftulatcum:fecetirque ipfi h/k/
zqualis f/m,ipfi autem k/l/zqualis £/n,per tertid primi. Compleatur deinde m/n/
parallelogrimum,per trigefimiprima ipfius primi,vni cum 1/s, atg; cteris qua
in figura funt parallelogrammis. Parallclogrammum itag; m/n, zquum eft & fi-
mile ipfi h/l. {ed eidem h/l/ fimile oftenfum cft e/g: fimile eft igitur mv/n, ipfi /g,
per vigefimamprima huius fexti. & proinde ipfa e/g/& m/n/ parallelogrima,circa
cundem dimetienté f/b/o,per vigefimamfextam ipfius fexti {unt conftituta. Rur.
fum quoniam e/g/& 1/s/parallelogramma,circa eundem funt dimetientem f/b/o:
fimile eft propterca,per vigefimamquartam ciufdem fexti, r/s/parallelogrammd,
| 1pfi c/g, atg; toti mv/n, & proinde ipfi d/parallelogram-
mo. His ita ptmiflis,quonii m/n,zquum eft ipfi h/l,
&ipfumh/lverifq; & c/gl‘/_para'llclogrimo &csredtilineo
aquale : & m/nvigitur, eifdé e/g/parallelogrimo & crre-
A | ¢hilineo eft zquale.qua enim inuicé zqualia,eifdé zqua.
lia funt:per prima comunis {ententiz conuerfioné.Sub-

ducto igitur ¢dmunive/g: reliquum c/rectilined,reliquo

£ g q Fnomom’ c/o/g,per tertid communé fententi,eft zqua-
[ le. Et quoniam g/s/fupplementum,ipfi e/r/fupplemen-

d to,per quadrageflimamtertiam primi eft 2quale:& cidé
e e/r,zquum eft a/m,per trigefimamfextam eiufdem pri

F mi, nempe in zquali bafi, ac in ci{dem parallelis confti-
m T otuto. Eta/mvigitur ipfi g/s,per primam communé fena

tentiam zquum cft. Commune adponatur ¢/o: confurget itaq; a/0/ parallelogram-
mum,ipfi e/0/g/gnomoni,per fecundam communé fententiam,zquale. Sed cidem
gnomoni c¢/0/g,2qui eft retilined :& qua cidem zqualia,adinuicem funt zqualia,
per primi communem {entétiam. Et a/osigitur parallelogrammi, zquum eft ipfi
dato re@ilinco c:exceditq; fimilis fpeciei parallelogrammum a/rAuper totam re-
&am a/b/comparatum,ipfo parallclogrammo r/5,quod ipfi d/fimile oftenfum eft.
Ad datam igitur re€tam lineam a/b,dato reilineo c,zquale comparatum eft pa-
rallclogrammum a/o,excedés fimilis {peciei parallelogrammumarr / fuper totam

a/b/comparatum,parallelogrammo t/s, fimili dato parallelogrammo d. Quod fa- -

ciendum receperamus.
Peofhwpa 1y Ppdbeaie P
THp mB&oncp Gy TimhPaeo pévld ypop Ko piGy Noyop Teudp.
Problema 10, Propofitio.  30. . R
Atam re&am lineam terminatam,per extremdm ac méedid
I ) rationem difpefcere. e .
O RON T I1VS. Re&alinea per extremam & medigmprationem fecari dicie
tur: quido fic difpeitur,vt tota ad vnum fegmentorum eandem habeat rationem,
quam idem fegmentum ad reliquum. Efto igitur datare@talinea terminataasb,
quam oportcat per extremam & mediam difpefcere rationerm.Secctur itaque a/b/
re@ta in pun@oc,per vndecimam fecundi:vt quod fub tota a/b/ & altero fegmento
a/c/ comprehenditur reftangulum, zquum fit ci quod 4 /b reliquo fegmento fic
a ¢ 5 quadrato.Propofitis itaque tribus rectis lineis a/b, bras
= . ' & c/a,quod fub extremis a b8 c/a/continetur rectangu
lum,zquum erit ci quod a media b/c/fit quadrato.Ipf igitur tres rectz linez pro-

. 4

Difcurfus pris
cipalis demGe
firationis.

Problematis
interpretatio
Executio des

monfteatiua
problematis.

portionales erunt,per deciméfeptimam huius fexti,ficut a/bsad bre, ficb/cadevai -

PJ:
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Dataergo reta linea a2 b,per extremam & mediam rationem fecatur in ¢, & illius

Idem alia ras fegmentum maius cft b/c.@Autfivelis defcribatur ex a/b/re@alinea data,quadra

tione, demons gym a/b/c,per quadragefimamfextam primi. Et ad datam tectam lincam b-c,dato

) quadrato a/b/c,2quum parallelogrammum comparetur ¢/d,excedens fimilis {pe-

ciciparollclogrammum c/e/fuper totam b/c/comparatum,ipfo d-b/parallelogram

mo fimilia/b/c/dato:per antecedentem vigefimamnonam propofitionem.Et quo-

niam f{imile eft a/bsc,ipfi d/b, & quadratum eft a/b/c: & d/brigitur eft quadratum.

Rurfum quoniam ¢/ d/ parallelogrammum, zquum eft quadratoa/b/c/& vtrique

commune c/ezablato itaque c/e,reliquum a/f/reliquo d/b,per tertiam communem

' fententiam eft zquale.& qui circa e/funt anguli,zquales

funt adinuicem, per decimamgquintam primi, vel quar-

tum poftulatum . Aequalium porré & vnum vni 2qua-

lem habentium angulum parallclogrimorum,tecipro-

“cafuntlatera qua circum 2quales angulos: per decimi-

quartam huius fexti. Et ficutigitur e/f7ad e/d,ficb/c/ad

¢/a.Sed bre/zqualis eft e/d, &a/bripfi brc, per quadrati

diffinitionem:eidem rurfum b/c,zqualis eft e/fper tri-

gefimamgquartam primi.Et e/ f/igitur,ipfia/b,per prima

f €  communem fententiam eft zqualis.Acquales autem ad

candem,eandem habent rationem,& eadem ad zquales:per {eptimam quinti.Ec fi-

cutigitur a/bad bre,fic bresad e/a.  Data igitur re@alineaa/b, per extremam &
mediam rationem;in puncto e/difpefcitur. Quod oportuit feciffe.

. ) Owbgnpa  na, Redhears A
N vis Sptoyaviois Biybroigy® &wd aiigrlh SpBip Jpwviap Kzspraviong wALleds G-,
iooy ¥51 mig &ewd Tap This Spoip praviap wBUxousSp WABeGp Edéarymig 8poioig T u)
6 poiwg aciaypagpoptabois.
. Theorema 21, Propofitio 31.
N re&tangulis triangulis,qua ab reGtum angulum {ubtenden-
te latere {pecies: zqualis eft eis,quz ab reéti angulum compres
hendentibuslateribus {peciebus fimilibus, fimilitérg; defcriptis.
ORONTIVS. €Quod de quadratis fuperficicbus, propofuit quadragefima-

Interpretatio {eptima primihic de quibufcung; re&ilineornm fpecicbus,proponit Euclides. Efto
theorematis igitur datum rectangulum triangulum a/brc, rectd ha-

e
:gszgpﬂg: bens angulum qui ada.Dico quod {pecies rectilinei,qua
ne. ‘ - defcribitur ex b/c/te€um angulum fubtendente:zqua-

*78 lis cft ambabus fimilibus fimilitérque defcriptis {pecie-
~ bus,abipfis a/b/&a/c/ re@um angulum continentibus.

r o c  Adatoenim puntoa, fuper datam retamlinei bre,

u perpendicularis deducatur a/d,per duodecimam primi:
quz per o&tauam huius fexti,cadet intra datum a/b/ ¢/

e - triangulum, ipfimque in bina dividettridgulaa/b/d/ &

asd/c,totia/b/¢/atque adinuicem fimilia.Defcribatur in-

fuper ex bre,contingens; & cuinfcunque libuerit chcici reétilineum bre: & 2 datis

rectis lineisa/b/& a/c,dato rectilineo bre, fimilia fimilitérque pofita rectilinea de-

Pgﬁgaﬁo fcribantur a/f/8& a/g,per decimamoétaud ipfius fexti. Et quonii fimile efta/b/c/
matie, - triangulum ipfi a/bd triangulo,& qui ad brangulus vtrique communis: eftigitur

3I
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vt c/b/ad bra,fic a/brad brd.funt itags b/e/& a/b,fimilis rationis latera. Similia por..
1o triangula,adinuicem in dupla ratione funt fimilis rationis laterum,per decimi.
nonam ciufdem fexti. Tridgulum igitur a/bsc,ad tridgulum a/bsd,du f:m ration&
habet quam brc/ latus ad laws a/b. Rurfum quonid bre/rectilined,fimile eft ipfE
a/f fimiles auté retilinez figurz, in dupla ratione funt adinuicé fimilis rationis Ja.
terd, per primii corollarid vigefima huius fexti.Et bre/itag; retilined,dupl ratio-
néhabet quam latus b/c/ad fimilis rationis latus a/b.Oftenfum eft auté,g & crian.
lum a/b/c/ad triangulum a/b/d,duplamitidem rationem habet quam latus b/c/

ad latus a/b.Etficut igitur a/b/c/trianguliiad triangulum a/b/d,fic per vndecimam
quinti,bre/redtilineum ad reétilincum a/£.& 4 conuerfa infuper ratione, ficuta/b/ds
triangulum ad triangulumarb/c,fic a/f/ rectilineum ad
rectilineum by ¢, per quartz ipfius quinti corollarium.

Haud diffimiliter oftendemus triangulum a/ b/ ¢/ad
triangulum a-dvc, atg; bre/ re@tilineum ad re@ilineum
a/g, duplicem itidem habere rationem,quam latus b/es
ad fimilis rationis latus a‘c. Et proinde fore ficut a/b/c/
triangulum ad tridgulumardrc, ficbre/ re@ilineum ad
retilineiia/g. Et econtra rurfum,ficut trianguliia/d/c,
ad triangulum a/b/c,fica/g/ retilinediad rectilined bre:
Patuitautem,quod ficut a/b/d- triangulum ad triangu-
luma/bre,ficafredtilineum ad reilineum bre. Primum igitur a/b/d,ad fecidum
a/b/cseandem habet rationé,& tertium a/f/ad quartum b/e: habet rurfum & quin-
tuma/d/cad fecundum a/b/c/eandem rationem, & fextum a/g/ad ipfum quartum
bre.Etcompofita igitur primum & quint@ a/b/d/& a/d/c,ad {ecundum a/b/c/ ean-
dem habebunt rationem,& tertium a/f/ cum fextoa/g/ad ipfum quartum bre: per
vigefimamquartd ipfius quinti.Sed a/b/d/ & a/d/c/triagula,zqualia fant ipfiab/cr
triangulo,tanquim partes ipfum totum a/b/c/triangulum integrantes:& ipfa igitur
/& asg/re@ilinea,ipfi bre/reétilineo {unt zqualia.Acquum eft ergo reétilineum

uod cxgb/c,eis quz exa/b/& a/c/fimihbus fimilitérg; deferiptis.€ldem ctid ofté. Idem alia ras

ere licebit, ex fecundo corollario ciufdem vigefimz huius fexti: coaflumptis pro- g;’“‘ demons

terfimilitudinem triangulorum a/bc,a/b/d,& a/d/c,tribus reétis lineis bre,abrg
E/dzproportiomlibus, & alijs tribus itidem proportionalibus, b/c,asc, & ¢/ d. Eric
enim per idem corollarium,ficut b/c/ad brd,fic bres ad a/f ficitque eadem b ¢/ ad
c/d,fic bresad a/g. Hincipfarum trivm linearum brc,b/d, & d/c, quemadmodiam &
fupradi@orum triangulorum adminiculo, conclufionem haud diffimili poteris eli-
cere difcurfu. Inrectigulis igitur triangulis,qua ad re€tum angulum fubtendente -
Iatere {pecies:&c.vt in theoremate.Quod oftendendum fuerat. '

Oehgnpe  1p, Iesbeare AB.
Ap o Tpiyor onTilf kaTé pinp poviap,Tas tis WAL gis wig fugd wA fhgais cidk-
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| Theorema 22, Propofitio 32.
32 I duo triangula componantur ad vnum angulum, duo lates
ra duobus lateribus proportionalia habentia, vt fint ciufdem
rationis eorum latera & parallela: reliqua ipforum triangulorum .
latera,in re@amlineam erunt. o
ORONT1V S.@Sint bina triangula a/b/c/& d/c/e,ad vnum angulum qui fub
o ' . - P
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wod/compofitahabétia duolatera b/a/& a/c/duobus lateribus ¢/d/& d/e/propor-

tionalia,ficutbsaad a/c/itac/d/ad d/edintgs eiufdem rationis latera inuicern paral..

lela,vtpote a/bripfi c/d,& a/cipfi-dse. Dico qudd reliqualatera bio/& cre,in rectd

Oftéfio theor |ineam funt conftituta. Clim enim ex hypothefi a/b/& c/d/ fint parallelz,& in eas
TEMATE- incidat a/cierit angulus b/ascs zqualis alterno asc/d, per vigefimamnonanr primi.
Haud diflimiliter quoniam a/csparallelacft ipfi d/e,& in eas incidit reta c/d: erit

per candem vigefimamnonam primi,angulus c/d e, alterno a/c/d itidem zqualis.

Duo itagsanguli brasc/& c/d/e,eidem angulo a/c/d/funt zquales:& proinde zqua-

les adinuicem,per primam communem fententiam.Bina itaque triangula a/b/c/&
dc/e,habent vnum angulum vniangulo 2qualem,& qu# circum #quales angulos

latera proportionalia:zquiangula ergo funt ipfa a/b/c/ & d/c/e/ triangula,& xqua-

* les habét angulos fub quibus ciufdé racionis latera {ub-

2 tenduntur, per fextam huius fexti.Aequus eft itag;ans

d  gulus c/braangulo d/cre.Oftenfum eft auté,g & brascs

/ angulus,zqu® eftangulo a/c/d.Duo igitur angulia/c/d/

' / & d/c7e,duobus angulis brac/& c/b/a/funt zquales. To
b \ e tUS rurfum qui fub a-c/e/ cotinetur angulus, cifdem an-
gulis a/c/d & d’c/e/2qualis eft.Et proinde anEul’ e,
duobus angulis bra/c/& c/b/aeft zqualis.Cémunis addatur angulus a/c/b: duo igi-
tur anguli a/cb/& ascse,tribus angulis bra/c, asc/b, & c/b-asipfius a/bres trianguli,
funt per fecundam communem fententiam zquales-Sed eifdem tribus angulis ip.
fius a/b/c/tridguli,funt zquales duo recti, per trigefimamfecundam primi. Etduo
itaque anguli a/c/b/& a/c/e,duobus rectis per primam communem fententiam co-
aquantur.Ad datam ergo re¢tam lincam a/c/atq; ad eius punétum c,duz reétz li-
nez b/c/& c/e/non ad eafdem partes ducte, efficiunt verobique angulos a/c/bs &
asc/e/binis re€is zquales: ipfz igitur rectz linez brc/ & c/e,in dire€td feu reCtam

lincam,per decimamquartam ipfius primi funt conftitutz. Ergofi bina triangula:

. &qu¥ fequuntur reliqua. Quod expedicbat demonttrafle.
Otdgnpa s Pedbears Ay
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Theorema 23, Propofitio 33.
N zqualibus circulis,anguli eandem habent rationem i pfiscirs
Icun erétijs in quibus dcg::cﬁtdr:ctﬁ ad centra, etfiad circunfe
rétias fuerint dedu@i. Tum etii {eCores, tangad centra coftituti.

ORONT IV S.€Sintbini & adinuicé zquales circuli,a/b/c/& d/ e/ f:ad quord
centra g/& h,anguli deducitur b/g/c/& e/h/f,ad circunferétias auté, b/a/c,& e/df,

33

circunferentias b/c/& e/f/comprehendentes.  Aio primim,quéd veluti circunfe- -

rentia b/c,ad e/fcircunferenti, fic angulus bsg/c/ ad angulum e/h/f,necnon & an-

gulus bsa’c/ad angulume/d/f. Conne@antur enim per primum poftulatum b/

& e/f.& in datis circulis a/b/c/& dse/f,datis retis lineis b/c/& e/f;né maioribus eo-

rundem circulorum dimetientibus:quotcung; 2quales re@tz linez ordine coapten

- tunck/& k/lviplibre,atgs f2m, & mon/ipfi e/t/zquales, per primi quarti.& per pri

De ;‘;%:'I“ 9 mum poftulatum,connetantur g'k,g/l,h/m, & b/n/re€tz linez. Et quonii zqua-
™ les funtbc,c/k, & k/l/ re@= linez, zquales funt & circunferentiz b/ ¢, ¢/ k, & k/l/
cafdem rectas inuicem #quales fubtendétes, per vigefimamoctauam tertij. Hinc
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a | . per vigefimifeptimi eiufdé
_ 1 n  tertijangulib/g/c, gk, &
A ks g/ 1, zquales funt adinui-
_ \\ .cem.Et proinde angulie/h/f;
e - f/.h/m, & m/h/nadinuicé pa-
\\ "/ ntcrzgualcs.%otuplcx igi
, e tureftb/c/ b circunferentia,
7 " ipfius circunferentiz b/c: to-

[ J

. > tuplex eftangulus b/g/l, ip-
fius.anguli b/g/c.quotuplcxinﬁrgcr cft e/f/n/circunferétia,ipfiuse/ /circunfgrétiz:
totuplex eft & angulus e/h/n,ipfius angulic/h/£.Si itag;circunferétia b/c/l maior
cft circunferétia e/f/n:zque maior cft & angulus b/g/l,ipfo angulo e/h/n:& fi zqua
lis,zqualis:fi autem miner, itidem proportionaliter minor. Quatuor itag; magni-
Cirunferentiz]  Aneuli tudinum,vtpote b/c/& e/frcircunferétiarum, & an.
ol [efn. | bigl [ohvn | gulorum brg/cs & e/b/f, fumpta funt xqué multi-
bic. [ @Ff_|bigc. [ehf | Plicaprimze& tcruiz:nlcmé fcc‘gndz & ﬁualrtz alia
vtcunque 2qué multiplicia. & ficut multiplex pri.

N , — mz,a mu](tliplcx fecundz:fic multiplex tfrtiz,P ad
multiplex quartz fe habere dedu@um eft. In cadem ratione igitur eft prima ad fe-
cundam, & tertia ad quartam,per fextam ipfius quinti diffinitioné:hoc eft,ficut brc/
circunferentia,ad e/f/circunferentia:fic angulusl/ /c,ad angulum e/h/f. €CEt quo-
nidangulus b/g/c/duplus eft anguli b/a/c, & e/h/t7ipfius e/d/f/itidem duplus, per
vigefimam tertij.Sunt itaque b/g/c/& e/h/f/anguli, ipforum b/asc/ & e/d/f/quiad
arcunferentias funt angulord, £qué multiplices. Partes auté codem modo multi-
plicium, eandem rationem habent{fumptz adinuicem: per decimamquintam eiuf:
dem quinti.Quam rationé igitur habet angulus b/g/c, ad angulum e/h/£: cam ha-
[b/c. of [brgicehif [bracadif] bet & angulus brascadangulum e/d £.Oftenfum cft
, autem,quodd angulus b/g/c/ad angulume/ by £ cam

" habet rationem:quam b/c/circiiferentia,ad circunfe.
renti e/fEtb/a/c/igiturangulus,ad angulum e/d/f/

cam habet rationem,per vndecimam quinti:quam b/c/ circunferentia, ad circunfe.

rentiam e/f.@[Dico infuper quod ficut eadem circunferentia b, ad circunferentii
e/fific g/brc/Afetor,ad feCtorem hre/f.Coafluhantur enim in b/c/& c/kcircunferé-
tijs,contingentia figna,o/& r:& connectantur bro,o/c,c/r, & r/k/linex retz,per pri
mum poftulatum.Et quonii trianguli g/b/c/duo latera b/g & g/c,funt zqualia duo
bus c/g/& g/ktrianguli c/g/k, per quindecimam diffinitionemn primi,& zquos ad-
inuicem continent angulos,bafis quog; brc/bafi c/k/eft 2zqualis: totum itaque trian
gulum g/b/c,toti tridgulo c/g/k,per quartd ipfius primi,eft zquale. Rurfum quo-
niam b/c/circunferentia,zqualis eft circunferentiz c/k:fi 4 tota a/ b/ ¢/ circunferen-
tia,czdé zquales auferantur circunferentiz,reliqua b/a/c/reliquz c/a/k, per tertid
communem {ententiam,eft zqualis.Et proinde anguli b/osc/ & c/t/k, zquales funt
adinuicem, pervigefimamfeptimam tertij. Similis eft igitur fectiob/ o/ ¢, fetioni
er/k, per decimam ipfius tertij diffinitionem : & in qualibus reis lineis b/ ¢/ &
c’k/conftitutz funt. Aequalis eft igitur fectiob/o/c,fetioni c/1/k, per vigefimam-
quartam ciufdem tertij.Et quoniam zquum eft triangulum g/b/c,triangulo c/g/k:
totus propterea {ector g/b/c, toti c/g/k-fe@ori, per fecundam communem fenten-
tiam cft zqualis.Et proinde fe@or g/k/1,vtrique ipforum g/b/c,& c/g/k/conuinci-
tur zqualis. Tres itaque fectores g/b/c,c/g/k, & g/k/L,{unt zquales adinuicé. Haud
diffimiliter,fectores b/ e/ f, £, h/ m, &h/ m/ n, inuicem zquales fore concludentur.
p-iij.

De angulis q
ad circuaferé
tiam.

De feQorib?,
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uotuplex et igritur circunferentia b/ /1, ipfius b/c circunferentiz : totuplex cft
%B/ U fe@or,ipfius fe€toris g b/ c. Et proinde quotuplex eft circunferentia e/f/n,
1pfius ¢/frcircunferentiztotuplexeft & feor hy e/ n, ipfius fectoris hve/f. Ergofi
brcA/circunfetétia,maior eft ipfa e/f/nizque maior eft & fector g/b/l, ipfius feéto-
ris hve/m:& fi zqualis,zqualis:& fi minor,itidem proportionaliter minor. Quatuor
itaque magnitudinum,duarum inquim circunferétiarum b/c/& e/f, & duorum fe-
&orum g/b/c/& hre/ffumpta funt zque multiplicia primz & tertiz, necnd fecun-
dzl& quattz alida vtc;mq; zque multiplicia:& vt mul
tiplex primz ad multiplex fectida,fic multiplex ter
} bbf,ccA é’:’: ' g:ﬁ: h{, :/ iz ad multiplex quarfz fe habere dcdu&ﬁ[::ﬁ.Pri-
" N maigitur adfeciidam, eandem habet rationé, & ter-
tia ad quartam,per fextam diffinitionem quinti.Si-
cutigitur circunferentia b/c, ad circunferentiam e/f: fic gb/c/ fe€tor, ad fe&orem
href.  In zqualibus igitue circulis , anguli eandem habent rationem ipfis circun.
ferentijs in quibus deducuntur : ctfi ad centra,etfi ad circunferentias fuerint dedu-
&i. Tum ctiamfc&ores,tanquam ad centra conftituti.Quod tandem receperamus

oftendendum.

* [Cicunferentiz] Seftores. |

Corollarium.

QEt proinde manifeftum cft,quod velutife@or ad fectoré fic per vndecima quinti
angulus ad angulum : vtrobique enim ratio offenditur, quz circunferentiz ad cir-

cunferentiam.

?OSEXTI LIBRI GEOMETRICO:-
rum Elementori Eudlidis Megarenfis, Ex
OrontijFinei Delphinatis,Regij
+  Mathemaricarum pro»
fefloris . tradis
tione,

FINTIS.

Virefcit vulnere virtus.

Errata quz in paucis admodiim accidere exemplaribus.
Pagina 9.{fub prima cSmuni fentétia:lege,fit qualis magnitudo cneceffum eft.&e.

Pagina 49. linca prima demonftrationis:tolle qudd,& lege aio ex tota a/b.&c.non,
quod ex tota. ‘

Regifttum.
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