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348 ChriftianifTimo ac potentifs.
~  GALLIARVM REGI, FRANCISCO

huius nominis primo,Orontius Fineds,Dclphinas,S. D.

a1 Vm celebres illas & fidiflimas artes,
- /‘:('m‘_\, Francifce Rex inui&iﬂimg, qua folz
\\{\ & 1% Mathematice,hoc cﬁ,difcxglinz me:
) _/:/ ruerunt adpellari, fub tuo felici pro-
e fiterer nomine : raros admodim ofs
fendi¢etiam in numerofaauditorum
multicudine)qui fatis fido ac liberali
N animo,tam vtile ac iucundum philo
_ W) fophandi genus, alimine(vt aiunc)
Lo — %l (alutare, ne diciad illius penetralia,
penitior4q; fecreta, peruenire dignarentur.Cuius ades miferz ac
deplorandz infelicicatis radicé, ex eo maxime pullulare vel facile
percepi:q fiue inclementia téporis,fiue parentii & preceptort in-
curia,Geometriz nufquim preguftauerinteleméra.fine quorum
przuia,ac exalta cognitione:omnis prorfus, nedum Mat?xcmati:
ca,negatur philofoihia. Perfcrutatur enim Geometria conti=
nuz,& prout immobilis eft,quantitatis accidentia:nempe magni-
tudinum, & figurari rationes, affectiones item, pofitionéfq; diuers
fas:multiformia ipfari difcrimina fubtiliadmodi examinedifcu-
tiédo.Exordid preterea fumit,i per fcfe, & vulgo notis principijs.
& potiflimis dialetices innixa preceptis,ac collecta fyllogifmis:ad
rima demonftrationi infurgiteleméta.a quibus permediori or-
diné difcurrédo,atq; fimplicia compofitis, & copofita fimplicibus
comparando,progreditur ad vitima:ad propria tandéfingula re-
foluendo principia.Quanqua infuper circa intelletilia & abftra- -
“&a,quemadmodi & diuina verfetur philofophia: fenfilia tamé &
ipfi materiz fubie@a, veluti phyfica ratiocinatio,fimul attingere
coperitur. Etproinde fit,vt nulladifciplina certior exiftat Geos
metria: vel qua antiquitatis dignitate praecellat. Nulla etiam quz
vires ingenij magis fouear,augeat,Jocupletégs:vel ju_z ingenium
ipfumad puriora ftudia,omniimg; ingenuarumadinuentionum -
excogitarioné,aded facile reddat,acfuapte natura propéfum. Ad-
de quod vfui,& cdmodo generis humani plurimiim cedit. Hine
2. ij.




pr«;clara illa & toti Orbi decora liberalid artid facultas, ceterarum
~ mater & alumna,ad veteri philofophori imitationé, prudétiffima
fanciuitinftitutione:ne quifpii in do&orum,feu(vevocitymagi-
ftrord admittatur ording,ni ci czteris philofophici difcurfus au-
thoribus,fex priores libros geometricori elemérord Euclidis falté
audiuerit.quafi ignoratis Geometriz rudimentis,ad czteras difci
linas preclufa videatur efle via.Cuius rei veftigia,Parifienfisad-
ﬁuc obferuat academia.quienimad laurei adfpirir philofophici:
iureiurido profitéturarétifimo,fefe prgnominatos EuclidisliibrOS
andiuiffe, An vero illius elementa, multis abhinc annis,vig;ad no
ftra viderint(ne dicd intellexerint)tépora(paucis forfiti exceptis,
quoszquusamauit [upiter)non aufim honefte céfiteri.Nouerunt
enim {inguli,etii exteri:quibus deliramétis n6 modo feecidiffima
iuuend ingenia hadenus torferine,ac pent dixerim deprauarint
pfeudophilofophi,verumetii omnéboni extinxerinteruditioné.
- -Redit tamé Exus fingulis honos,fudq; dignitas:& in priftini illa
difciplinari {plendoré(reiectis barbaris,ac fophifticis nugis)pau
latim ciéta reduci cofpicimus. 1d'q; tuo in primis fauore,aclibes
rali fuccurréte munificécia, Princeps humaniflime:qui primus in=
ter maiores tuos, non fine magna tui nominisac dign itatis propa
gatione, & incoparabili reipug.cémodo,bonarﬁ literara flydia _(%’
uere caepifti, & publicis augere fProfefToribus.In ter quos,melibera
lid Mathematicari interpreté fimul infticuifti:& preter decreti ft
pendii,né afpernandis pﬁ)crﬁq; donaftimuneribus. Vtigiturpro
mea virili parte,td erga munificentii tui,tum erga ipfam répub,
debiro fungar officio, & preter quotidianas lectiones,aliquod ho=
minis veftigid,in fidele tuzliberalitaris & clementiz teftimonid,
pofteris relinqud,v'q; vid ad grauiora ijs fimul aperii,qui sathe-
matici fieri,hoc eft,aliquid fcire defiderit: coferipfi nuper in fex
- {quos pauloante dixi)libros Euclidis,cémentaria admodi vtilia,
clarifimd{q; propofitionum deméftrationes, & fub nomine aufpi-
€iéq; tuo feliciflimo tandé zdidi.cofcripturus deinceps & fuo 2di=
eurus ordine(Deo-in primis,& tuo opitulite fubfidio)cetera mas
themarice philofophiz rudiméta:quibus ftudiofa iuuentus profi-
ciédo delectabitur,8cad vberrimd(vt fpero)prouchetur incremé-
wd.Interea clementiflime R ex,hofce lagz_rcs noftros,tuz maieftati
confecratos,liberaliter fufcipito. Vale Regum decus,&literard
vnicumrefugium. Lutetiz Parifiorum, M.D.XXXVL
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| AD CANDIDVM QVENQVE,AC
?' | ~ ftudiofum Le&or&i. Q

N communicamus animo,toties promilfas,totie|p defideratasin fex prio-
res libros clementorum Euclidis,difciplinarum omnium ianitoris dems.
Jtrationes . Quibusgracil ipfius Euclidis cotextum fuis locis inferuimus, Y cum
interpretationc latina Bartbolamei Zamberti Venetizquam vbi geometricum vifa
eft offendere fenfum, ea qua decet modeftia, fideliter emendauimus, & fingula in
Juam redegimus barmanid.1n primis itagp diffinitiones ipfas(qua durioris, quam
iuuenum captus cxpoﬁcrct,plcrunquc Videbantur interpretationis) qua potuimus
elucidauimus facilitate:atque catcra principiorum genera, & quibusyniuerfa pro-

W ijluithu.; tandem,candide ac fudiofe LeEtor,& tibiliberali admodim

_blematum atque theorematum multitudo confurgit . Ipforum porrd theorematum
* atque problematum [fubtiles difficile[e demonfrationes,tali artificio,adedep ordi-

#ato ac facili difcurfu conferipfimus,& couincentibus probauimus [yllogifmis Cmul
tis tum in welius commutatis,tum recenter adinucntis:nulb’fquc, preter ea quee in
ipfo continentur Euclide,fubrogatis principiisyvt nemo futurus fit.qui legendo fis
mul non valeat intelligere : quique minimii addereverbum abfque temeritate, aut
detrabere fine iaftura poffit. Adde quod ipfarum demonflrationum [chemata fiue
figuras,adrigoré artis feu litera, propria manu depinximus:quo [atis ex omni par -
te buiclabori faceremus. Primo itaque libro deferibuntur triangula,linee,anguli,
paralleli,necnon Zuadrata & parallelogramma tum iuuicem tamipfis comparata
triangulis.Secundo,gnomon atque reCtangulum diffinitur parallelogrammi:linea-
rum infuper tum feEtarum,tum coniuntlari adinuicem poteflates:boc cft,ex ipfis
lineis,ac carundem fegmentis refultantium quadratorum & reftilineorum qualita-
tesedocentar. Tertio autemscirculorum perfcrutantur infpeStiones, atgs retarum
in circulo fubtenfarum,& ipforum angulors tum ad centris tum ad circuli circunfe-
rétiam confiftentium difcrimina.Quarto porrd libro, figurarum infcriptiones, atgp
circunferiptiones oftenduntur, Quinto, magnitudinum rationes atque proportio-
nesinvoiuer[um difcutiuntur.Sexto deniglibro, poft diffinitam rationum compo-
ﬁtionem, lincarum proportionalium inuentiomes, rationes item atque propottiones
figurari,mirabili refoluuntar artificio.Q ue quidem omnia [yllogifmis,tum & cau
fis,tum ab infpeEtionibus fumptis(que fidem efficere poffunt)fuo demonftrdtar or-
dine.Incepit igitur Euclides atriangulis, & angulis, atque lineis retis : propterea
quod rettilinearum figurarum prima eft trilatera,in quam ceeterce rettiline figu-
re refoluuntur . Penes infuper laterum & angulorum diuerfam babitudinem, ea-
runde relilinearit figurarum attendatur,confiderantirve difcrimina. Et proinde
liber primus, Yniuerfalior eft fecundo,fecundus tettio, tertius quarto: & deinceps
| P,

Qua fingulis

fex libris con
tincantur,



ita dé cateris.Nec alienam velim babeas iudicium de propriis ﬁngulofu/m librori

Curhos Gl diffinitionibus, Hos autem fex prioreslibros, ad continuam [peftantes quantita<
-gdideric O3s tem,feotfum de induftria collibuit exponere.Nempe in gratiam tum auditorum no-
s ﬂvorum,atéue profefforum artium liberalium noflre pottﬂ'im&m\miuerﬁtatisll’a-
rifienfis,qui cofdem libros [uis tementur interpretari difcipulis:tum etia ob ipforum
difcipulorum non afpernandamvtilitatem.Poterunt fiquidem eorundem [ex libros

rum adminiculo,viam [ibi ad vuiuerfam parare philofopbiam: precipué Ariftote-

licam,qua geometricum prafupponere videtur auditorem.binc fit, vt iis qui Geo.

metriam ignorant, [ubobfcurus difficili[q videatur Ariftoteles. Quantum igitur
publicee [tudentium conﬁum’mus vtilitati, quam longe pratereacateros omnes

bac in parte [uperaucrimus : non facilt perfuadebitur ambitiofis illis & vaniffimis

rabulis,qui dum nibil agunt boni, fed vitam protrabunt parafiticam,fuum de om-
#ibusimpudenter audent proferreiudicium. Sed tu wquigimc ac bumaniffime Le=

Etor, qui iudicio,doftrina & eruditione pollesqui boni @qui femper nofti confu

lere,nec ignoras quam pulchrum & quam decorum fit, pro conce[fa dexteritate, ce~

" teros iuuare mortales:dum perlegeris,& perpenderis fingula,poteris apud te tan~

dem iudicare.Qudd fi bunclaborem noftrum,tibi pergratumCvt optamus & [pe-
ramus)futurum acceperimus:in reliquos omnes ipfius Euclidislibros nonafperna-

da tibi parabimas commentaria, aliags non minusvtilia & iucunda demii comme=
nicabimusopera, Valeigiturinterea feliciter:& Chriftianiffimo Francori Regi,

- meceenati noftro clementiffimoCcuius fauore & auxilio id facimus quod facimus)

Vite in primis, dein rerum omnium feliciffimit imprecare fucce(fum. Vale iteri.

Lutcti@ Parifiorum menfe Oftobri . Anno Cbrifti aluatoris M.D. XXX VL.

Ad Inuidum ex Martiali
difichon. o
Quiducis vultus,& non vides ifta libenter:
< Omnibus inuideas linide,nemo tibi.
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S®&INDEX ORERVM, AB ORONTIO FINEO

Dclphinatc,Regio Mathematicarum profcffore,in gratiam

ftudioforum omnium ha&enus confcriptorum.

QQuz ab co zdita & iam imprefia funt.
@ Protomathefis,ingens volumen: in quo hzc continentur.

De Arithmetica practica,libri quatuor: his qui ad mathematicam adfpir;'nt_philqé;.

fophiam haud parum conducentes.
De Geometria libri duozvbi de longitudinii, planorum,& folidorii dimenfionibus.
D¢ Mundi fphara,fiue Co{mographia,primave Aftronomiz parte, libri quinques
_ proprijs eiufdem Oronti{'):ommcntari]’s clucidati. -
De Quadrantibus & folaribus horologijs,libri quatuor : in quibus prater aliorum
emendatas inuentiones, plurima fuo excogitauit ingenio {citu digniffima,a Mu-
ftero quodam ftatim inciuiliter viurpata. L ‘
@A rithmeticz praticz zditio fecunda,ab ipfo authore caftigata,aucta,& recogni-
ta,& in fuum candorem reftituta,ac{corfum impreffa. . .
Quadrans vniuerfalis aftrolabicus,omnibus Europ# regionibus inferuis,ciufdem
& amplioris.cum ipfo A ftrolabio commoditatis. ‘ o
Commentaria,fiue demonftrationes in fex priorcs libros elementorum Euclidis,
. ptafenti contenta volumine. o |
Acquatorium Planetard, inftrumento quadrangulari & altera parte longiori com-
prehenfum. N ' o :

@ Almanach céiun&ionum & oppofitionum Luminarium,cum ijs quzad ecclefia-
fticum pertinent computum: Xxxv. annis inferuiens. o
Aliuditem almanach vniuerfale,vtiliffimis refertum cdmoditatibus: ad plures an-
nos inuiolabile,& tam latin¢ quam gallice conferiptum. -

@Charta fiue Chorographia Galliarum,elegantiffimé depicta. -

Vniuerfi orbis defcriptio, gemina cordis humani figura, & vnico papiri folio com-
rchenfa. '

Eal:icm orbis defignatio, ampliore & vnica humani itidem cordis effigie coextenfa.

Viaticum diui Pauli: fiue terrarum ad facrz {criptur intelligentiam neceffariar@ -

Chorographiam primus zdidit. ‘ '
Nunc verd promiffa Terrz fan¢tz Chorographia, ad verum (quoad fieri potuit)
defcripta {culpitur:& propediem emittetur. :
Acdidit & alia quimplurima minutioraopufcula(etiam gallica)quz longum eflet
recenfere.Singula quog; figuris clegatiflimis,propria manu depictis, illuftrauit.
@Aliena per eundem Orontium emendata, s
Compendium {pharz Ioannis i Sacrobo.annotationibus & figuris ornauit. :
"Theoricas dplanctarum Georgij Purbachij,fcholijs,ac figuris non afpernandis cla-
riores reddidit. . , '
Arithmeticen Ioannis Martini Blafij,primus in fuam redegit harmoniam, & figu-
ras admodum neceflarias cum numeris adiunxit.

Margaritam infuper philofophicum F. Gregorij R efch.Cartufiani,fuz integritati

reftituit:& non afpernandis illuftrauit appendicibus. -
Emendauit & varios fub praloauthores:quos data prztermittimus opera.

@ Qug niic autéipfe moliatur Orontius,fequéti difces priuilegio.
- Proximo difticho,corrige.& non legis ifta libenter.




) ?U Coppie du pri}xilcge de ce prefent liure,&

- aultres oeuures contenues en icelluy.

; ‘Fr ancoys Par la grace de Dieu Roy de France,au pre-

uoftde Paris,_Baill{ de Rouen, Sencfchal de Lyon.Et a tous noz aultes iufticiers, |

officiers,oua leurs licuxtenis quil appartiédra,(alut.Noftre cher & bien ame mai-
ftre Oronce Fine,le&teur ordinaire de par nous es {ciéces Mathematicques,en no-
fire ville & vniuerfite dudic Paris:Nous a faict entédre,que auec grit peine & la-
beur,1la fai& & cpille plufieurs liures & cartes,intitulez ainfiql fenfuit,aflauoir.
Les cdmeétaires fur les fix premiers,& dixiefine liures de Euclide:& fur la perfpe-
€tiue dicclluy. T'rois liures,touchit lart de fcauoir mefurer toutes l6gucurs,plates
formes, & corps folides.Cinq liures,{ur la Cofmographic ou Sphere du M éde,con
cernans la premiere & principalle partie Daftronomie. Vn(g Aftrolabe nouucau,
aucc le liure de la declaration dicelluy. Vng quadrant reprefentit ledit A ftrolabe,
aucc {2 declaratid,tant en Latin que en langaige Fricoys. Vne ocuure trefutile fur
Ia theoricque des Planettes,auec les tables & inftrumens a ce requis.Vng Aequa-
toire,pour fcauoir le cours & mouuement defdi¢tz Plancttes:auec vng Directoire.
Le tout nouucllement cxcogite,par ledi¢t Oronce:& les liures declaratifz diceulx.
Vng almanach a plufieurs annees,fort vtile. Plus oultre lefdi€tz liures, a redigez
en érmc de deux gris rondeaulx hemifphericques,la defcription geographicque
de tout le Méde. Auffi la defcription & Carte de Europe,le plus au vray diftinéte
quil luy a efte poffible . En tous lefquelz liures & cartes fufdites , font contenues
pluficurs bonnes ocuures de trefgrant prouffit & vtilite:a linftruction,edification,
& recreation des bons efperitz,qui {e vouldront applicquer a les veoir & entédre.
Nous fuppliant & requerant, que a cefte caufe lu vuci?lons permettre Ia publica-
tion defgi&z liures & cartes , par noftre Royaulme . CPource eft il,que nous ce
confidere,defirans fauorifer & gratiffier au labeur dudi€t Oronce Fine.. A icelluy
auons permis & o&troye, permectons & octroyds,voulons,& nous plaift:Que par
tel ou telz des imprimeurs iurez de noﬁrcd(iz Royaulme que b6 luy femblera,il
puiffe &luy loifc faire imprimer lefdi¢tz liures & cartes des intitulations deffufdi

¢tes.En deffendittrefexpteflemét a tous aultres libraires & imprimeurs denoz vil

les & vniuerfitez quelz quilz foient, finon celluy ou cclux qui en auront charge de
par luy.Que durit le téps & terme de dix ans prochain venis,Ilz nayét a impri-
mer ou faire imprimer,vendre ne lucider lefdi€tz liures & cartes {ufdictes,fur peie
ne damende arbitraire & de céfifcation diceulx liures & cartes. Si voulons,vous
mandons, &a chafcun de vous en droi foy & fi comme a luy appartiendra,Que
de noz prefent grace conge permiffion & oétroy,vous faictes fouftrez & laiffez Ie-
di& Oronce Fine,iouyr & vier,Et icelles nofdiétes deffenfes entretenir, garder,&
obferuer de poinét en poindt, felon & ainfi que di¢t eft cy defus.Ceflans tous aul-
tres empefchemens au contraire.Car tel eft noftre plaifir. Donne aValence,le cin-
quic{me iour de Septembre,Lan de grace mil cinq cens trente fix.Et de noftre re-
ghe le vingtdeuxicfme. Ainfi figne

Parle *Roy,mo»nfeigneur le Cardinal
de Lorraine, & aultres prefens.

- Preudomme.
Et feelle a fimple queuc de cire Taulne. ‘




&
rontyj Finer Delphinatis, Re-

GIl MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Primum elementorum Euclidis,Demonftrationes.

O

- @Principiorum Interpretatio. L
ECEPTVM EST ABOMNIBVS, VNAMQVAN:
que difciplina propria fibi védicare principia:que etfi nulla prorfus
videdtur indigere probatione,ex ipfis tamen faneg intellectis prin-
cipijs,ad ea qua eadem confequitur principia,deuenire vel facile c5
‘tingit.Idcirco generalé principiorii geometricord elucidationé,pros
theoridmve in fex priores libros geometricorii elementorii Euclidis
| Megarenfis (quos.in gratiam ftudioforum omnium fufcepimus ins
terpretidos )premittere : atq intellettualem iIl.é’m magnitudinum,
& figurarum cStemplationem(prius,quim ad propofitionum expofitionem deueniamus)
rudioribus geometricarum {peculationum ryrunculis aperire, non du{ufnus‘xmporgunum.
CTriplicem itaque principiorum offendimus ordinem: vtpote, diffinitiones, terminofum
naturam exprimentes:poftulata,ex ipfis colle@ta diffinitionibus:& effata,feu cSmunes fens
tentias,quz dicuntur axiomata In primis ergo diffinitiones:dein reliqua fuo declarabimus
ordine. A nimaduertendum eft igitur, {fubieCtum ipfius Geometriz fore magnitudinem, a
numero quidem& materia feorfum abftradtam.Magnitudinis autem,triplex affignatur dis
menfio Aut enim magnitudo longa tantiim imaginatur:aut longa,& lata: vel deniqué fons
83,& lata,fimiilque profunda, fiue craffa abftrahitur. Quorum omnium mediatum vel ims
mediatum principidi,punétum(alis fignum )efle dicitur.Fingitur enim magnitudo per con
tinuam fuiipfius divifionem(quiquim in femper diuifibilia diftribuatur) deuenire randem
ad partem minimam, quz videlicet antplius diuidi non poflit, ac fi forst omni dimenfione
priuata: inftar quidem vnitatis in difcreta quantitate . Vi quemadmodim ex vnitatis muls
tiplicatione,omnis conficitur numerus:haud diffimiliter ex huiufcemodi parte,vel indiuifis
bili nota, per abftraCtum feu eranflumptiuum eiuidem notulg motum,omnet’.n’efﬁngamus
oriri {eu produci magnitudiné. Hanc itagg magnitudinis partem minima, fiue notula indis
uifibilem feorfum abftrattam, punftum adpelfamus:& ab Eudlide ita primium defcribitur,

- @De puntto,linea,atque ﬁpctﬁcic,Dijfinitioncs.
zruaor tg:r,fwigoc avdl, L o

Punctum eft, cuius pars nulla. |
. Ideft,quod abftractii i cStinuo,velut ipfius ctinu

Punftum

i pars minima,omni dimé&fione

Cuiuflibet dis
fcipline pros
pria recipicne
da fore princi
pia.

Triplex ordo
principiorum
geometricos
rum.
Geometrize
fubic&um.
Triplex ima .-
gnitudine dis
menfio.
Pi&d omnis
magnitudinis
principium.
Piiét1 cil vnis
tdte corhpara
tio.

rivas .

tii imaginatur. €Ex cuius quidé pacti abfracto defluxu, per infinitd fuiipfius multipﬁcayi_q V;gm: ez
né,longitudo dimenfionii primaria c6ficitur:qua Linea vocitatur, in hunc diffinita modi, g:w: clcrd

@regpui &, uixos dmraris. A .
Linea vero,eft longitudo lacitudinis expers.  * |

Hoc eft;latitudine prinata.Cii enim puné& omni careat diméfione:fuo flatu,feu trdfum
ptiuo motu,caufar tantummodd longitudinem. - T :
Qregppis X vlog e, ompda. - o
Linezautem limites, funt puncta. .~ "~

Incipit enim a punéto,8¢ ex infinitis conficitur gundis,in punchi
potrd linea,vel recta,vel obliqua venit -jmaginarug, .

"V
J

aj.

(R R
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. -  GEOMET.ELEMENT.

Qevddn ppaupi o ¥ oo 707ele’ \avris anpalors xamees.

Retalinea eft,que ex ®quali fua interiacecpinéta, . 4
Vtpote,quz A punéto in plictum breuiffime ducitur,ipfa terminastua pun&a intermedijs
zquali pofitione cdnetens:vti fubfcripra a/b/c/linea reprefentat. Cium igitur J dato piicto,
Re@a linea  in datum quodciique pun&um vnica fit breviffima via:fit, vt nulla rectalinea rectior detur
non daturres altera, fed quotquot ab eodem puncto ad idem punétum producentur linez rectz,in vnam

&ior. eandéma lineam retam coincidant.Secus eft de obliqua: quz a
per contrariam ipfius re@z diffinitioné facilé defcribitur.nam —d .
. ab eodem pun&o ad idem pun&tum,infinitg produciituroblis A
Obliquarum . . . .
lineari infinis quZ linez,quz circunferentiarum portiones adpellantur: dane | b c

ta diuerfitas. tifrque obliquis obliquiores. Veluti, quz ab eodem piicto xvad
, gun&um < per ipfum d/ protrahuntur, oftendunt. €Ex linez-autem imaginario fluxu,acfi
(st';fgﬁ:' :i’: uccedentium adinuicem linearum veftigium relinqueret , latitudo dimenfionum altera res
friptio. fpondenter acquiritur,defcribitirgs fuperficies.
o - QEmQoran & Lshr, o uiinos notk wALTs warer xa. .
Superficies eft,que longitudinem, latitudinémg; tantum habet, ¢
Quz cim exordiatur i linea, & ipfius linez terminatiua puntta,ad motum eiufdem , res
&am vel obliquam lineam defcribant,in eadémque linea mota quiefcar ipfa fuperficies: res
- linquitur euidens quod ' : : :
Qemeardus vipgTo 3p aupecds
Superficiei extrema funtlinez. 6
Porrd cim linea,ad defcriptionem mota fuperficici,recta fuerit, atep in longum linez res -
& vniformiter, brevifliméque traduca: fit fuperficies,quz plana dicitur, & in hunc diffis
nitur modutn,
i zedds A meovad \sw ¥mgLElooy Tz Q" Laumis 4T elms Lyare
Plana fuperficies eft,qua ex 2quali fuas interiacet lineas. ~
Id eft, quz per totam rectam lineam quaquauerfum accoms
modatur , nullo prorfus inflexa curuamine: veluti obieta fus
petficies e/f.

Curua fupers Hinc curuz fuperficiei diffinitio, per contrariam elicitur imas
ficics. ginationem:qu ex ea parte qua circunfleitur,cScaua: forins
fecus autem, conuexa nominatur. quemadmodiim tibi repraes
fentat figura g/h. ‘

CEx fuperficiei denigs fluxu,folidum five corpus trina dimés
fione,vtpote, longitudine, latitudine, atque profunditate cons
tentil,abftractiue defcribitur.Quod vel vnica tantcummodd fus
) J perficie,vti fphara k:pluribiffve fuperficiebus,vt cubum brers
Vade Gioer oy oo minatur . Sed. dehis in pofterioribus libris ipfius Euclidis tras
ci:rﬁe&l:.g) rp; dic o &andum . Igitur pro linearum arque fuperficierum varietate,
O tita dbe uerﬁ?que ed_rul;dgm motu, feu abftraéto defluxu : varia, & pent infinita tum planorum,
fitas, tum etiam folidorum, hoc eft fuperficierum & corporum abftrahitur multitudo, pro limis
- tum & angulotum varictate,diuctfis exprefla nominibus. '

@De relilineis angulis.-

Augull’:;;,n €ANGVLORVM IGITVR,QVIDAM PLANI: QVIDAM VEs
Sofin 1d foh(}l.[{lanos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau

" fantur indlinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cScurfi fis

‘ _ gurantur : de<quibus in poftremis efementorum libris. Nunc itaque de planis tratandum
A:gul:;ﬁd ori angulis. Pro quorii elucidatione animaduertendum eft,quoties linea recta, altero limitum
gonotanda. manente fixo,altero autem moto,complete circunducitur: defcribi fuperficiem,que circus

lus adpellatur.vtpote,fi a/b/ reta,immoto punéto a,ex by in c,per d/ & e, rediens tandem

Solidorum o5
rigo.

e e e
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in b,circum idem punctum a,complet? reuoluatur: defcribens

¢ planum circulare b/d/e. Nam punétum by hoc modo circidus

. &um, lineam efficit orbicularem,quz circunferentia dicitur:&

immetum punétum a, medium,fiue centrum eiufdem vocatur

3 a circuli.Hinc orta eft fubfcripta circuli,& in ordine decimaquin

. ta diffinitio . Prius qudm autem eiufcemodi linea vniuerfum

\ compleuerit orbé, diuerfas cum prima & relicta linea facit in»

\ clinationes,nufqu ab immoto recedendo piito. Hzc igitur

linearum fuper eodem plano fefe ita contingétium inclinatio

. ~ mutua,vel indjnationis habitudo (vt linearum a/ by & e/ vel

a/¢/8 &/d) & non in direGum conftitutarum hoc eft,vnam eandémque rectam lineam mis

nime efficientium (cuiufmodi funt a/bs& a/d,vel a/c/& a/e)planus vocitatur angulus:qui ab
ipfo Eudlide,;hoc modo confequenter diffinieur,

@ermondds & worlnishy & of SOrming Vo 309 uudr aaloncior €MiAer g wilr’ & Suluo
Raiporor wess kMR ae’ TR Jeguuy KA i _

Planus angulus,eft duarum linearum in plano fefe tangentium,
& nonin cﬁrc&o iacentium,ad alterutram inclinatio.

Hac autem inclinatio de reétis lineis potiflimdm venit inrettigenda: tales enim anguli in
his primis fex libris geometricori clementord pracipu¢ confideratur.Hinc dicit Euclides,
Qoo & ed whui yzooe T worlar ;@muau? .3 Sar, B pege1ereos wtAd ) v vl
Quando autem quz angulum continent rectz linez fuerine,re-
&ili I AT oAF vert e flwtmt guc
Ltiineus angu us nuncupatur._,,, W g ¢ Lech l‘mgj MAtpapl

Qudd fi exzdem linez datum efficientes angulum fuerint obliqua,fiue curuz:curuilineus
dicetur angulus.quales funt qui 4 drcunferentiarum caufantur interfertionibus. §i autem

A N.G V L ex recta & curua angulus iple
a0 i cbfidatur: is mixtus venit ads
pellandus . Veluti fuat anguli

I
Redilined, Cucuilinei. Mixti.
\ | ) ' ex dimetiéte,{eu chorda,& ars
cubus circulord comprehentfi.
LN T Potiffima tamen inter planos
' Y angulos,redilincorii apud Ges

ometras ( vti fupra diximus)
habetur confideratio.

- @Penes quid retlilineoram angulorum attendenda magnitudo.,

CCVIVSLIBET IGITVR ANGVLI PLANT RECTILINEI MA
gnitudo fiue quantitas,dicitur arcus circuli,ab ipfis lineis rectis dati efficientibus angulum
comprehé&fus:circuli inqua,¢cuius centrf ad concurfum diGarum linearii imaginatur,& qui
ad completam minoris earundem linearum reuolutionem defcribitur.Si datz itaque linez

9

Planotum an
ulor(i diuers
jtas.

. :
reétz angulum continentes,quadranté adamuflim comprehendant ipfius circuli: huiufmos Reﬂ?’

diangulus retus dicitur. Si verd arcum includant quadrante minorem:acutus.Quoties aus
tem idem arcus,quadrantem exupetauerit circulizdatus angulus nominatur obtufus.Quod
ex ipfo facile colligitur Euclide,cym dicit, '

Worer & K3aaix’ N9der Yo 7oés Wnfis rwrfao’ Tomes dMMA e aviy, STk isy L~
oo 7R iowr onar.ag) K iQusunya WhGa,ngt 78 xahamo 1@’ ir Lgismaar.

Acutus,
btufus.

1o Climverd re@a linea fuper ream confiftens lineam, vtrobique Anguii resi

angulos adinuicem zquales fecerit:rectus eft vterque zqualium
angulorum.Et quz fuperftat re&a Iinea,perpcndicularis vocitas
wr,fuper quam fteteric. ~ o

’ a.ij.

iffinitio.
Lineaperpen
dicularis.



4 GEOMET. ELEMENT.
Cuiufmodi funt anguli arbres & arb/d, & rea /br fuper res

.
&am c/d/ ad perpendiculum incidente, caufati. Fit enim re@ta T~
¢/d, in quam cadit a/b,dimetiens circuli, & circundu@a bra,cirs .
ca punétum brdefcripti. Nec poffunt ijdem anguli arbres & a '
bsds adinuicem azquales effe, quin vterque quadrantem inclus f\ L 4

: n

dat circuli: & a/bs re€ta,fuper retam /d/ perpendicularis exis
flat. Ex quibus infert confequenter,qudd :
@ AuBrax wrin Lgrx pator 8pIns.
Obtufusangulus,maioreft re®o
Vt angulus e/ f7 g,indudens arcum e/ g, trladﬂnm maiorem, delcript! circa pun@tum &
circuli. Dicitur autem idem angulus /f/grobtufus: quoniam ¢/f& f/g/lineg recte,obtufam
extrinfecus faciunt incfinationem. :
Qofdin X, i I dasor g9%s. ' ‘
Acutus verd,minor eft re&to. | 12
Veluti angulus e/f/h:cuius arcus e/h/eodem circuli quadrante
minor eft. Vnde fit,vt e/f/& fihy re@arum linearum inclinatio,
in acutam conueniat habitudinem.Quanto igitur obtufus an
gulus e/f/g/maior extiterit,tanto minor erlt acutus e/f/h: ipfa
Cur Snes ans Porro linea esf incldens in g/hyvocitetur. Et quonid eiufdem
gulire@iinui circuli quadrantes funt adinuicg 2quales:non datur propterea -
cézquales.  retus angul® altero re@tior angulo.Secus de obtufis,vel acutis

Acutorum & g gy lis:quoni arcus circuli quadrite maiores, codémve quas

°".‘:,‘,f§“5,'-§',:,‘: drante minores varij funt,atciue infiniti.Linearum itaqg maior

itas. aut minor longitudo,quemadmodim nec magnitudo circuli;angulli non immutat:hoceft
Linearli quis neque maforem,neque minorem eundem efficit angulum. '

tit [
05 famcat. @ De termino & figura.
€@CVM AVTEM OMNIS MAGNITVDO FINITA SIT, ET
terminata:diffinit c6fequéter Euclides ipfi® magnitudinis termini,in hfic qui fequit modf,
@ogos isir,d ros 51 wlpgs. :
Terminuseft,quod cuiufque finiseft. e
Vtpote,pun@um ipfius linez,linea fuperficiei, fuperficies denique folidi:quemadmodiim
ex corundem abftrattiua deferiptione facilt colligitur.Iraque -
@z e isi,70 oz o K 0w Spor Tpnaguluor.
Figura fub aliquo, vel aliquibus terminis comprehenditur. 14
Sub aliquo quidem, vt planii circulare,vel folidum fpharicum:fub aliquibus verd,vt trids
gulum vel quadranguld inter planas,& cubf aut pyramis inter folidas,& quz funt eiufces
Notandum. modi. Sed de planis ﬁgurls,atq de lineis & angulis in eodé plano conftitutis;his fex prios
ribus libris determinandum. , . oo
@D circulo,ciifque partibus.
@INTER FIGVRAS,QVAE PLANAE VOCANTVR,EA [.)ICXf
tur effe fimpliciffima,quz vnico comprehenditur termino:cuiufmodi videtur effe circutus.
Hunc itaque primim diffinit Euclides,
@indhos A3 giac ofmeddr, el s ypmuusnils whuiagulvor, v xardree whxigan,
apos S K" o¥is capely T o¥7ds 7 af e os xaulvou, mkoew i MR9awhaTvanus Kideog, iveus
KMiAessadl. e
Circulus, eft figura plana,vna linea contenta, quz circu nferen= 15
tia adpellatur:ad quamab vno pun&o introrfum medio exiftéte,

1




LIBER I. 5

omnes prodeuntes linez, in ipfius circuli circunferétiam inciden

tes,adinuicem funt zquales. .
Hec diffinitio,ex data nuper(ciim de planis loqueremur angulis YabftraGiua drculi deferis
ptione fit manifefta. Clim enim a/b/recta linea data, circum a/ punétum complete reuofuis
. tur : punétum by fuo motu circunferentiam caufat, & immos
tum punétum  in circuli centrum permutatur.Hoc itagg cirs -
culi centrum, fecundum longitudin€ ipfius a/brretz linez das
tz, ex omni parte diftabit a circunferentia. Ex quo neceffum
al a b eft,omnes retas lineas ab ipfius circuli centro in circunferens
tiam eiufdem incidentes, fore eidem /b (ex qua circulus des
fcribitur) atque adinuicem zquales. Hoc eft , eiufdem circuli
circunferentiam a {uo cétro zqualiter vndiquacg diftare. Hinc
< dicit confequenter,

@Kot rpor & 75 xiKhe,» mpaor aramee.

16 Centrum verd;ipfius circuli, punétum adpellatur.

De punto medio velim intelligas: vt punétum a, in obie@a circuli figura biodve. Linez
nanque limites funt pun@a : quorum immotum(circa quod videlicet alterum in circuli des
{criptione circunducitur)in medio permanct,& centrum efficitur circuli.

Qaidurgos & 75 wikha, isir £3ax 7i;, N 78 kA1T g dyulin, g weagrovilin 19" inglmog
7ol ubpn i hs 78 xUkAw Deeripd ao’, ¥ 75 vees dage Hiura 109 xViAor.

17 Dimetiens circuli,eft reGta quzdam linea per centrum acta, & ex
vtraque parte in circuli circunferétiam terminarca, que circulum

bifariam difpefcit.

Cuiufmodi eft linea b/d/fupra feripti circuli bierd/e,per a/centrum vtrinque produtta: & . oo o
quzcunque illi fimilis.Dimetiens enim,fiue diameter, propri¢ circulorum efe videtur:dias giagonio as
gonius autem,retilinearum figurarum:axis verd,folidorum. xe differétia.
WHuxikhior &, 151D wRUAS ulvor g hot ot 76 7i; Aol G ) g dgpAmuCroude'ng
& Ths 78 xixAz wWERPrpd o’

18 Semicirculus,eft figura qua fub dimetiente,& ea quz ex ipfacir-
culicircunferentia fublata eft,cétinetur.

Vt ea figura, qua ex f/b dimetiente , & dimidia circuli clrs

. cunferentia €/ g/ b/ comprehenditur . Semicirculus enim clim

' , fitdimidium circuli: non poteft alijs lineis quim dimetiente,
t & media claudi circunferentia. :

@runipe xikds,tc Awus s ulve ATt M9das’ 1oy 1A BEY.Ppdas’.
19 Sectiocirculi,eftfigura que fub reGtalinea, & circuli circunferens

tia aut maiote aut minore {emicirculo,continetur. .

- Cim enim reta linea per drculi centrum minime ducitur,

vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:ea drcul}!m_ 1

pfum in binas partes difpefcit inzquales , quz circuli feétios

nes adpellantur . Quarum ea quz centrum includit circul, vt

k/l/myobie@z defcriptionis,maior dicitur: reliqua verd, vtk/

1vm,minor adpellatur.Ipfa porrd linea reéta k/m,chorda fiue Chorda.

R fubtenfa: & comprehenfa circunferentiz pars, arcus refpons 1%
denter nominatur.

o QOcretlilineis figaris,

€POST CIRCVLAREM FIGVRAM, QVAE YNICO CLAVDITVR
a.iij,




Trilatera fis
gura reétilis
ncaril prima.

6 GEOMET. ELEMENT.

limite,fuccedunt rectilineae,hoc eft,reclis lineis terminatz figurz, variam quidem, pro lates

rii numero,angulorimve qualitate,denominationé obtinétes:qua itaab Eudlide diffiniditur,
UEvdv)og npee ghipaTe , T o & Iadr ThUSulve.

Reétilinee figure, funt que fub rectis lineis continentur. 20

Porro inter rectilineas figuras, primum locum fibi vendicant trilatera,fub tribus rectis lis
neis comprehenfe. Quoniam fub duabus lineis retis non poteft cGtineri figura, per ipfius
linez re ¢tz defcriptionem. Subiungit itag generalem trilaterarum figurara diffinitionem.

Urelardpg 1,70l Nz Teér.

Trilaterz figure,funt qua fub tribus rectis continenturlineis. 5,

Trilaterari
figurarii 4 las
teribus difcris
mina.

His fuccedunt quadrilater®,d quaternario laterum numero denominatz.
QrerpamAdpg &, 78 ozt Rasopar. A B
Quadrilaterz figure funt,qua fub quatuor comprehéduntur res 2,
&is lineis. e )

Et quoniam retilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additios
nem,infinita videtur excrefcere multitudo,quam fingulatim defcribere, longum nimis vel

impo flibile foret: idcirco reliquas omnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffi»
nitione complexus eft,

Crorizibog &, 78 oz whatrar § Rosdpar 83adr woUmAs uvx.
Multilaterz figure, funt qua fub pluribus quim quatuor rectis ,;
lineis comprehenduntur.

Quz quidem enultilaterz figura,longe facilioré ab angulis,g ab ipfa laterii multitudine,
fortiuntur noméclatur:vtpote,pentagona,hexagona,heptagona,oétogona, &c. Sunt enim
in rectilinea Zuacunq; figura tot anguli,quot & latera. Cim autem omnis multilatera
figura immediate refoluatur in trilateras, vel partim in trilateras,partim verd in quadrilas
teras: fubiungit propterea primiim trilaterarii, deinde quadrilaterarum figurarum,tum ab
ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilaterz figurz,aut trfa la
tera {unt adinuicem »qualia,vel duo tantlim,aut nulla.

U1ér & TermAipor appalTor,imAtpor uly Ty Ler, P (Sés Towes CormAdegls.
Trilaterarum porro figurarum,zquilaterd eft criangulum, quod 24
tria continet ®qualia latera.
Veluti fubfcripta in exemplum trianguli figura a/& quae illi fimiles.
Qiooonnis &, TosdVo piras iezesiaor ZAMeds. ’ _
Ifofccles auté, eft quod fub binis tantd¢qualibuslateribus cgtinee, 25
Cuiufmodi funt triangula b,c,d,ad clariorem fingulorum euidentiam depicta.
@ zxahuror & D 7ol Todis wrigeesiagy whdegs. , '
Scalenum verd, eft quod fub tribus inzqualibus lateribus con= 26

tinetur. -5%§

Vt obieta e f,g,triangula:& qua funt eiufces  TRIAN . Gvra.
modi . Ab angulis agrem totidem differentias 9 » heqi/ o - o3 >
nancifciitur ipfa triangula.Omnis fiquidem tris e 2.8
anguli, vel tres anguli funt acuti , vel vnus res : 3

Ctus & czreri duo acuti , aut denique vnus obs ’

rufus & reliqui itidem acuti: duos enim rectos :

aut duos obtufos, vel vaum reii & vnum obs r o fee ba._
tufum angulii in triangulo offendere n eft pofs 3

fibile.Hanc igitur angularem trilaterarum Sl(;fc ]\

rentiam,ita {ubfctibit Euclides, '




LIBER L .
Ceri & R TermApor g uacTon,dpdemnor nld Telmrdy i1, 70 Lagr 6ol rorins.
27 Amplius trilaterarum figurarum, reGtangulum triangulum eft,
uod reftum angulum habert.
Vt ifofceles b,vel fcalenum triangulum ¢,proxima diffinitione defcriptum.
‘[AMCMrp'mr &, 7019y duBAdnr roriny.
28 Amblygonium autem,quod obtufum angulym habet.
~_Veluti antecedens ifofceles d, fcalenimve triangulum g.”
Qofvwrior &, 10 Sas cfdao Laor wrfeo’. '
29 Oxygonium vero,quod tres habet acutos angulos.

Cuiuimodi funt 2quilaterum a, & ifofceles c,atqg triangulum fcalenum £:& qua eis fimis
lia funt trlangufa. Omnis porrd trianguli vnumquodque latus,cxteris duobus exprefis,
bafis vocitatur. Sequitur itacg,rectagula & amblygonia triangula:fore tantummodd ifofces
lia,vel fcalena.Oxygonium autem:& zquilaterum,& ifofceles, & fcalenum offenditur trias
gulum.Quemadmodiim ex fuprafcriptis triangulorum licet elicere figuris.€Haud diffimis
liter quadrilaterarum figurarum,tum ab angulori re&titudine vel obliquitate,tum ab 2qua+
litate vel inzqualitate laterum,{uccedentia colliguntur difcrimina.
€131 X G amAgar gpucTar, mrpgmerer ule ism,d iadmhpdy 7 it n spdorwrior,

30 Quadrilaterarum autem ﬁigurarum, quadratd quidem eft, quod

& zquilatcrum & rectangulum eft.

Veluti quadratum h. Omnis itag quadrati vnumquodque
latus,radix eiufdem indifferenter adpellatur. Fit enim quadra:

' IR * efficit numerum. :
@enpiunnes X,00pJorwmor ul 3x iovmhivpor&.
31 Altera parte longius, eft quod rectangulum quidem,at equilate- *

rum non eft. .

Quemadmodi fuprafcripa figura k, quoad angulorum retitudinem conueniés cum ipfo
quadrato,diffidens autem ex parte laterum.

@riuBos R,5 ladmAfpor wli’ ovx SgForwvior & ,
32 Rhombus,eft qua zquilatera,at reGtangula non eft.
- Cuiufmodi eft figural. Cuenit itaque rhombus cumipfo

quadrao, in fola laterd zqualitate: habet enim duos obtufos,
m & rotidem acutos angulos,quatuor retorum fimul efficientes
. quantitatem.
QropBoak's £,70 m's dw ol urrior whbegise nj rorfoe’ s dMihaes L9r,8 dvre iodarhdo-
 porism, ¥ éJorunior. . )
3 Rhomboides verd, eft quz ex oppofifo latera & angulos habens

zquales,nequezquilatera,neque rectangula eft. *

Quemadmodim fupra depicta figura nv reprazfentat. Sintque hzc omnia nuper enarras
ta quadrilatera, parallelogramma : id eft,quorum oppofita latera fint adinuicem parallela,
feu zquidiftantia. Neque plures quadrilaterarum & regularium figurarum conungit inues
niri differentias:hinc dicit Budides, = = - - -

@t & meog T 7T kA pgr, T 0o B KNS, :
34 Prater hec autem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantur.
' a.iiij.

&a: quemadmodidm numetus in feipfum duétus, quadratum

Trilaterarii
figurarum ab
angulis diffes
reatiz.

Bafis tridguli

Quadrilate »
rarum figuras
rii difcrimina

Radix quas
drati.

h k | tum,ex datalinea refta abftractiue in feipfam rectiffime dus

Patallclogras
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In quibus videlicet nulla oppofitorum vel laterum,vel ar:_gua
lord fimul obferuatur zqualitas,fiue refpSdentia: veluti funt o
n/ & 0, & quacunque eis fimiles quadrilaterorum defcriptios n
nes. — -

@ Parallelarum linearum diffinitio Vitima. .

QoaoslMuiol dar K8Gecs el mins of 705 a7 drmid Soou, ) inSamréuloou bx' kva.
eor i@ e mpy T pipn &N undiTipg ovumialsa dMiAas. '
Parallele reétz linez funt quz in eodem exiftentes plano,"& ex 35

vtraque parte in ‘infinitum produéte,in nulla parte concurrunt.

Quales tibi reprafentant /b/& ¢/d/ linez rectz. In quarum {
videlicet alreram,vtpote a/b,retalinea e/f/ad zquales feu res o e
&os incidés angulos: & il reliqua c/d/rectos itidem vel zquas ~
les angulos efficit. Ex eo enim, alterius in alterd zqualis vtros
bigg furgit inclinatio:vnde fit,vt ipfz dat linez in infinitiiex € € d
vtrag parte productz, zqualiter feu parallelic? diftent,nufs
quam adinuicem concurrentes,

Cainiuare. Poﬂula.ta.
ORONTIVS. ' TR

ECVNDOLOCO,SESE OFFERVNT POSTVLATA:QVAE

S petitiones i nénullis adpellitur. Sunt autem poftulata,generales quedam propofitios

nes,ex ipfis collectz diffinitionibus:qua pendenter ab auditore conceffz, poftulantur

affumuntirve in ordinem feu rationem principij.Primum itag poftulatum,eft huiufmodi,
Qumidw, b Toerms auds &Y mr audor HYdxy Heq Ny Kyxyar.

Ab omni punéto in omne pun&um, re&am lineam ducere g
Poteft enim datum quodcungs punctum, in aliud quodlibet : ‘

punétum,etiam vbilibet imaginatii,per viam abftraétiue flué /
do breuiflimam:re¢tam defcribere lineam.quemadmodim ex ~—s "

quatuor primis licet elicere diffinitionibus. A dmittéda eft itags \

linea recta quantalibet,ac quibus voluerimus punétis, vbilibet
indifferenter terminata,

@kt Demepgsnlin &Fary xeTed 2 aunyas ix’ Kdas ixBdhar.

Re&tam lineam terminati, in continuum re&img; producere.” 2
Nam vtrung pun€tum ipfius datz reét linez terminatiuum, per reCtum eiufdem puns

&i defluxii,quantumliber abftra@tiug continuati: poteft ipfam 2

datam lineam rectd efficere I6giorem. quemadmodim ex data
linearum retarum colligitur defcriptione.

ke mon 1irTep v dlgstpmorts xikAor 309 PeSe
Omni centro & interuallo circulum defcribere.
Hoc eftlicet vbicunque volueris centrum defignare circuli, * 3
& circa idem centrum,ad liberam femidiametri quantitatem,
ipfum figurare circulum. Aut (fi velis) ex data quacunque lis
nea re&a terminata, altero eiufdem linex termino vbiuis cols
locato,per completam ipfius linez circunductionem,circulum
defcribere. Admittendi igitur funt, liberz quantitatis circuli,
pro dara femidiametri vel interualli magnitudine.
@ ke mlove i bpdecd rwvioe ispu EMIN s dad.
Omnesangulos rectos adinuicézquales effe. 4

B

roftulataque




LIBER I. ; 9
Cirm enim dadi cujuflibet anguli re@i magnitudo quadrans exiftat cireuli, eiufdémeg cirs
culi quardrantes fint adinuicem 2quales:fit vt inter quofuis angulos retos nulla pofiit effe
differentia,{ed omnes fint adinuicé zquales. Quemadmodtim ex his qua feptima,nona, &
decima przmifimus diffinitionibus,elicere vel facil? potes.
xed iad dg Vo Wbdoe , BFan tumiaTvons , Tols oitos ngt) & 7o bt ipn ariuer,
Ve 6p90r IAdlarorae’ woim,ixCaMaulioc ot dVo clToee A0Geu Vo' wTugor, ovpes srro
£ ousid & ubon dar ot W Yo op 9 A dlasors rorfous.
s Siin duas reétas lineas re@a linea incidens, interiores & in eadem
parte angulos duobus rectis minores fecerit: re@as lineas in infi-
nitum grodu&as concurrere necefle eft, ad eas partes in quibus

anguli duobus rectis minores exiftunt. '
Vepote,fiin reas ab/& c/d,refta incidens e/f,interiores angulos bre/fi& d/f/esfimul cds
paratos,duobus rectis minores fecerit:ipfz linez a/b/& c/d,in infiniti productz,conueniée
tandem in g,ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclina»
“tur adinuicem partes b/d,quiam a/c. Vnde quantd magis pros
ducentur bre,& d/f/partes,tantd propiores efficientur, in vni
g* tandem fignum(vtpote ncurrentes. Secus eft de ase,& o/f/
partibus:propterea qudd angult ey & c/fre/funt duobus ans
gulis reétis tantd maiores, quantd eifdem re@is minores fues
rint ipfi b/e/fratq d/fiesanguli. @Poflent & alia his haud diffis
milia fubrogari poftulata:quz cim funt omnibus(etiam rudiffimis )per fefe manifefta,vel

quz recenfeantur indigna, hoc quinario cum Euclide contenti erimus numero.

@xones vorece. Communes fmtmtia.

ORONTIVS.
RELIQVVM EST TANDEM,COMMVNES ELVCIDARE

fententias:quas grad axiomata,latini verd effata folent adpellare.Siit igitur cSmus
nes fentétiz,generales quada ac per fefe manifefte propofitiones,comunitérve fcis
tz ab omnibus,& in prindpij rationem vel ordinem coaffumptz.Quarutn prima eft hc.
QT 75 e iove,ng) kMiAors Lhr 13, . o :
* Qua cidem ®qualia,& adinuicem {unt #qualia,
S Vtpote, fi 7 magnitudo fit zqualis b/ magnitudini , eidem
b ogp b/fit zqualis magnitudo c:neceflum eft /& magnitu
’x 3?nes fore adinuicem 2quales . Idem habero itdicium de nus
— S ¢ meris , atque cxteris ciu{dem generis adinuicem comparabis
libus. o
Qe lar 15 io0is ROsEIN, 70 Ak Lshy ik ,
2 Etfizqualibus 2qualia adijciantur,omnia crunt zqualia.
i \d &8 Towr i o Poespn I8 7o xaereeh awdiulood iy 1Ge. . o
3 Ecfiabaqualibus zqualiaauferitur,qugrelinquétur zqualiaerit.

Decgteris po
flufatis.

Axiomata,ef
fata,(cu com
munes fenten
tie.

§. communecs
fententiz ras
tion& squalis
tatis refpicid
tes.

Vt fi d/& e/magnitudinibus inuicé zqualibus,z#quales addantur magnitudines /& g:con -

3 e furgent d/f/& e/g/ magnitudines adinuicem pariter zquales.
b * ~ . Qudd fi verfavice ab ipfis d/f/& e/g/magnitudinibus inuicem

bt . &  zqualibus,zquales tollantur fiquidé & g/magnitudines:reline -

_ : quentur /& ezmagnitudines rurfum adinuicem zquales.
@red Lad dricwis (e A I, 70 A 8y &mG. . ,

4 Etfi inzqualibus #qualia adiungantur,omnia inzqualia erunt.
Qi laddegp doloer (e dPecepe I, 7o Aot 48y anse. , |

s Etfiabinzqualibus zqualia auferantur,reliqua inzqualia erunt.



- - -
Qémunis fen
t&tia p ratios
nemajoris ins

zqualitatis.

5. (‘Cﬂtﬂ'tﬁig
proratiSemis
norisinzquas
litatis.

10 GEOMET. ELEMENT.

Si nangg h,k/magnitudinibus inzqualibus,zquales adiungantur magnitudines [,m:con»
furgent inzquales adinuicem magnitudines h/l/& k/m. Aut fi ab eifdem inzqualibus mas
h ( gnitudinibus datis h/l/& k/m, zquales auferantur & m,qua

— ; relinquentur h/& k/magnitudines, eriit adinuicem inzquales.

kK, m ‘Vnde &verfa vice,fi zqualibus inzqualia adiungantur,vel ab
zqualibus inzqualia auferantur:confurgent,aut relinquentur
inezqualia. Hz funt igitur quinque prazcipuz communes fententiz,rationem zqualitas
tis inter magnirudines,atq inuicé com‘Parabﬂia,tum facta inuicem comparatione, tum ads
dendo,fubtrahendéve occurrentem,refpicientes.
kol 10l 7 ol Syahoimn,iGe #MiAoss 38y
Quz eiufdem duplicia funt, adinuicem funt zqualia.

Hoc eft,que eiufdem funt zqué multiplicia,vel 2que fuperparticularia,aut zqu fupers
partientia, vel(vt fummatim comprehendam )zqué maiora:ea funt adinuic€ 2qualia,nems
pe qudd zquali exceffu eandem fuperent magnitudinem. Ve
fi & o/ magnitudines, eiuf{dé magnitudinis p/fint gqué mas

— fores,vtpote duplz: neceffum eft eafd€ magnitudines & or

° : _, foreadinuicem zquales.Nam zqualibus magnitudinibus ipfi

prin eifdem n/& o/comprehenfis,zquales adduntur exceflus.

Idem cenfeto de numeris,& quibufcungy inuicem comparabilibus rebus,candem ad tertid

maioris inzqualitatis rationem obtinentibus. :

kol T 7 b7 piov, (& aMirorsdd. v ' _
Et qua eiufdem funtdimidium,2qualia funt adinuicem.,

Hac communis fententia, pro magnitudinibus ration€ minoris inzqualitatis ad eandem

B

tertiam ob{eruantibus magnitudiné, ita venit intelligenda:ve

—_q quaciicp eiy{dé funt equé fubmultiplicia,aut fubfuperparticu
s~ — — laria,vel fub{uperpartientia,hoc eft,2qué¢ minora,ea funt ads
. inuicem zqualia.Vtpote,fi q/& r/magnitudines,ciufdem mas

gnitudinis s/fint(verbi gratia)fubduplz: illz erunt adinuicem

' zquales,propterea qudd zquali ab eadem magnitudine {uperentur exceffu.
\

»

Kot T \Qupilor Tee L' aMuAa,ilGe EMiAwg iy .

Et que fibimet ipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem,
Vtpote,fi dug refte lineg in limitib®,duzve fuperfides in terminis,feu laterib®& angulis,
& qug¢ funt fimilia fimilibus ex Sni parte cueniit:ea oportet adinuicé gquarl, & ecétrario.

@Rl D Aoy ualor uiea; i

Problemata.
Theoremata

Hypothefes.

Totum eft fua parte maius,

~ Adde qudd & zquale fuis partibus integralibus, id eft quz fimul fumptz ipfum totum
videntur integrare. o _ _
@kt dVo AFdee agpror 3 mpikagvar. * : ' - '

Duz reétz linez fuperficiem non concludunt. -

Prius § enim fuperficié cocdudere valerét:opergpretiii effet,gemina piicta vtriufgs datari
linearii terminos limitatia mutuo cduenire. Duz itaqg lineg recte,a dato piicto in datid pun
b producerentur:coinciderét igitur in vnd atg- ean‘gem lineam re¥d, fuperficiem conclus
dere non valentes.quéadmodim ex ijs qug quarta prediximus diffinitione fit manifeftum.

QD¢ Problemate, Theoremate,atque Hypotbefi.

CEX HIS ITAQVE SANE QVAM INTELLECTIS PRINCIs

piis; colliguntur problemata: hoc eft, ambigua propofitiones, {cifcitationéfve,praticas fis
gurarii ai%t“éﬁones difcutiéres:& Theoremata,id eft,{peculatiuz propofitiones,przceptios
nis vtciiq participes, qua fingulis accidunt figuris fola infpectione dijudicites.Qua quidé
omunia tali funt artificio ab Euclide diftributa,vt ex antecedentibus omnis fubfequenti vis
deatur pendere comprobatio:fidtqs mutua fubminiftratio fingulorum inter fefe & probles

matum & theorematum.Quibus fuffragantur hypothefes,hoc eft,ex preuia fupradi¢torum
cognitione,affumenti conceflz fuppofitiones. ‘

9
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3 Vper daralinearea terminata, trianguli 2quis 3 fc aba (v b’ 4
laterum conftituere o 7 B fles % f_.ﬁ PR %
§ O RON T1V S.Sit data retalinea terminata a/b,cuius ggi‘,m;‘: 73‘%: “:la?

limites fint a/ &b/picta:fuper qui oporteat trianguld 2qui- tationem. g preoti “a b
0, laterum céftitureshoc eft, datam lincam re€tam terminatam «¢- o A teegomagadi
res S M| in lacus ipfius coaptare tridguli,& réliqua duolatera,qu fint #<qlarer tt-:l; g

cidem linex datz zqualia, ex {uperius cnarratis principijs inucftigarc. Centro d% reft® meog

igitur a,interuallo autéa/b, defcribatur circulus bwiiﬁﬂ tertium poftulacum.Et

per idem poftulatum,centro rurfum b,codémg; interuallo bra,defcribatur circulus

ascre. Cum igitur circuli b/c/d/& asc/e/in codem fint plano,& cdmunem habeant

femidiametrum,nempe datam a/b/ream,tranfedtque per conftructionem vnius

circunferentia per centrum alterius:neceffum eft,b/c/d circunferentid partim effe

,  intracirculum a/c/e,partim verd extra;& econtrario,&

proptereafcfe mutuo interfecare.Sitergo fectioniialte.

ra in punéto c,& conne&tantur tandem reét= linez a/c/

d ¢ &bsc,per primi poftulatii. T'rianguld eft itag; a,b,c,(né

congruiit enim,neqs in direé&td coftituatut ipfx a/b,bsc,

& c/a/linez re€tzded trigond includit {uperficiéasbrc)

dico @ & zquilateri.Quonid punctum a,centriieft cir- .

culi brc/d:zqualis eft igitur a/c/re@a,ipfia/b, per decimiquintd diffinitioné. Rur, psms 7% ﬂE bant- ppig

{um,quonii pun@um b,centrii eft circuli a/c/c:zqualis eft, per eandé diffinitioné ‘ﬁw‘}@l@\m p Ira &

bsc/re€ta,eidéa/b.Duz igitur a/c,& b/c,eidé asb,funt zquales: capropter & zquales’y, ue ildy edn tral,
adinuicem,per primam communem fentétiam. T es itaque lineza/b,b/c, c/a,fimt §, . ¢t by poitis 4

adinuicem zquales.Igitur fuper data rea linea terminatea/b;conftituticlt trian: »» ¢ F-aba’ad b 1 ¢

(9

gulum zquilatcrum a/b/c.Quod facere oportebat. - - - - S g ):c L:‘:‘s_c 2&\; <
S . e e e L e R pr atm ab
PobfAapa Sy, ' ppiteoie P confhust ALG“\MJEL
Pds 75 dobafmanpcin. 7h dobdoy Lubea Toup udEep biddou. ' nair— Bl“f(‘ﬂ o
Problema 2, Propofitio 2. . . B b..:,a\ /A {@
2 e D datum pun&d,date recte linez zquam re@ lined ponere. 2 M‘;.‘g"‘“” m agdas
ORONTIVS.€Sitdati punétil a,data vero linca rc&ab/ctcuicxgcdit‘, 2
ad ipfum punctum a,zquam rectam lineam ponere. Ducatur itaque retaasb, per T~ ~

primum poftulatum: fuper qua trizngulum zquilaterum conftituatur a/b d, pe
primam propofitionem.Et centro b,intéruallo auté brccircolus deferibatur creAf,
per tertium poftulatum. Atque per focidum poftulatum, producatur reGab-din

y L s e ek e &

He ‘{uu’-'a"\ ?f"’f" mqq'z\,of"f‘___o\]f“fwr D?»N ]X':.?. né“[r:q\‘ ﬁl’maﬁcve‘lm

)411\ (Wg " : s . — B ot b“‘—‘« b C Lo e
oow i3 fir Sk pwry oy er Leea b N NS

T T TR — LT

v -




12 | GEOMET. ELEMENT.

ipfius circuli circunferentiam: fit§; d-e.Centro rurfum d,interuallo auté d/g,cirw
lus defcribatur e/g/h, peridem tertium poftulatd. Pro-
ducariirque tandem recta dva,in circunferentiam ipfius
e/g/hvcirculi,per fecidum poftulatum:fity; d-g. Cim
igitur punctum b,centrd exiftat circulicre/f: zqualis eft
brc/recta ipfi bs e, per decimamquintam diffinitionem.
Rurfum quoniam punétum d,cétrum cft e/g/b/ circuli:
zqualiseft,per eandem diffinitionem,recta drevipfi d-g.
A quibus fiauferitur a/d,8& b/d-innicé zquales(nempe
latera trianguli zquilateri)reliqua a/ greliqua bre, per
tertiam communem fentétiam erit zqualis. A tqui monftratumeeft, quod & brcs et-
. dem b-eseft zqualis. Binx igitura/g/&b/c, cidem bre/funt zquales:quapropter &
zquales adinutcem, per primam communcm fententiam.Ad datum ergopictum
a/datz reétz lincz brc, zqualis reta linea pofita efta/g.Quod oportuit feciffe.

‘ PodPhnpe ¥ Dedbiore
‘ Yo Ropaosp ivladp kriowp, & & pegove,Th ihdoxow Tonp tubEap kpeAGp.
Problema 3,  Propofitio 3.

o o duab Bagi vertS bus datis rectis lineis i i \ e e
meyQ M %“ AWDVa us gtls rectislinels inzqua lbus, a mailori minori ®qua 3
guovy hat®) o re¢tam lineam ab{cindere. |
oo Lomea & b ymnor ORONTIVS.ESint dacz binz rectz lincz inzquales,a/b/quidé maior, minor
- il ¢ o MO CupidETO c/d:cun receptd fic,ab !pﬁ maiore ab,2qui lineam retd abfcindere.Ad dati
 rdave. ot Lnea €rgo punctuma’ alterum ipfius maioris a-b/ limitem, eidem minori c/d- ponatur
b ab matore lmea ¢ zqualis,per fecundam propofitioné: ficg; a-e.Ec centro a,interuallo aucemare,cir-
poro Mwo_ab purtt o culus defcribatur e/f/g,per tertium poftulacum. Cim igitur a/ ¢/ re@a fit zqualis
ek et tony ‘4"‘3’"2' - q“_cn)« Lmea ¢ < ipficid, fitg; c/d munor ipfa asb, per hypothefin:erit &
Ly YmoroveS Lrcy & 9/ 9 e a‘e/eademr a/b/ munor. qux enim funt 2qualia,ciufdem -
& bee vl pAem na’ quz Zqualia,eiuf
> artd mobide m piite © funt zqué minora,per conuerfam feptima cémunis fen
L"ﬂl?-»;» ) e . _ b tétiz.Egredictur ergo a/b maior ipfa asc, circunferétia
dulvile guiabils qui fbm. circuli ¢/f/g,ad interuallum eiufdem ase/ defcripti, can-
cdmp \e Juwv démg; circunferéuam egrediendo fecabit:fecet igitur n
finok € F o C L /" ‘;,""' 4 puncto f. Et quonid punctd a,centrum cft circuli e/f/g:
iy longthrmd a zqualis eft a/f/re@a 1pfiase,per decimamquinti diffini-
mino tioné.Eidé porrd a‘e, 2qualis cft & recta c/d.Binz igitur a/f/& c/d,cidem asesfunt
a ——tb aquales:& propterea zquales adinuicé,per primi comunem fentétiam.Eft auté &
a‘, pars ipfius maioris a/b Duabusergo lincis retis inzqualibus datis,a/b/quidé
o &c/d:a maioria/b,feta eft a/f7 ipfi c/d/munori zqualis. Quod oportebat facere.

/ - Oigupx «, Fedbsag &,
¥ . macsr I , Ap dio Tpipuve mis o wheweds 5 wuis duai @hsvgaic ooos Uiy tearlpap Waipay

. 2 ol 'rltf yoviey TH yavieiouy xn, T Kz W owp WweaBp whsexouSiny,@ Tip C-
op i ol Towp Uayugel P apipanep Gef Tpipdvg Tomp isou,i ds Aorrad peovioa muis Novareig
Fovioug i SO0 ik Tign ka ign, e’ ds & ioox WAwgei bmrdvsar, - -
| - Theorema 1, Propofitio 4. - C
| - SI duo tridgula duo latera duobus lateribus zqualia habuerint 4

o alterdalceri,& angulum angulo zqualem fub zqualibus rectis

<




| LIBER I i
lineis contentum:& bafin bafi 2qualem habebune,& triangulum
tria-ngulo'ae uumerit, & reliqui anguli reliquis angulis zquales
erunt alter alteri,fub quibus ®qualia latera fubtenduntur.

O RO N T 1V S.qSintbina triangula a/b/c/& d-c/f,habentia duo lateraa/b,
& a-c,duobus lateribus d e/ & d-f/alternatim zt}ualia,hoc eft,a/b/ipfi dre,&a/c/ipfi
d/fatg; angulum bra‘c,zqualem angulo e/d/f/ fub zqualibus rectis lineis conten-

to. Dico primum, quod bafis b/ceft zqualis bafi e/f. Comparato nang; triangulo Pars prima_
a’bsc/ipli dre/f,atque punéto a/fupra d/piictum conftituto, extenfdque recta a/by theoremats.
a 4 fuper re€tam dve:conueniet punétii b/ipfi punéto e:nam
a/b/ipfi d/e/per hypothefin eft zqualis.quz autem funt
i / / adinuicem zqualia,fibimetipfis conucniunt,per conuer-
b/ ol {am octauz communis fententiz. Et quoniam angulus
T, € brasc,anguloe/d/f/ per hypothefin quoque eft zqualis:
cadet igitur,per candem conuerfam,a/c/rea,fuper re-
¢tam d/f.fecus enim alter angulorum foret reliquo ma-
Q'\c ior,c6tra ipfam hypothefin.Atcum a/c/& d/f/reta,fint
£ ex eadem hypothefi adinuicem zquales: conueniet rur-
fum punctum c/ipfi pun¢to f,per allegatam o€tauz communis fententiz conuer-
fionem.Binz igitur re&tz b/c/& e/f, ab eodem communi piacto,ad idem commune
punétum educentur: céuenient ergo adinuicem,per datam ipfius lincz rectz diffi-.
nitionem.Conuenientibus enim b, /& ¢,f/limitibus,fi ezdem b/c/& e/f/ reétz mi-
nime conuenirent: duz linez re¢tz includerent fuperficiem,contra decimam com
. munem fententiam,& diffinitam re&arum lincarum defcriptionem.conuenit itags
b/cipfi e/f.Quz autem fibimetipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem,per oéta-
uam cdmunem fententiam. bafis ergo b/c, bafi e/f/cocluditur zqualis.q[Dico prae- Pars fecunda
terea,g triangulum a/b/c/triangulo d/e/f/2quum eft.Conueniunt enim fingula la- .
tera ipfius a/b/cerianguli, fingulis dve/f/ trianguli lateribus : & triangulum igitur
triangulo conuenit. Vnde per candem oftauam communem fentétiam,a/b/c/ trid
gulum, ipfi d/e/f/triangulo 2quum crit.l Aio tidem,reliquos angulos reliquis an- Tertia pass.
gulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,fore alterum alter: zquales:vepote,
a/bsc/pfi dve/f,{ub quibus a/c/& d A& a/c/bripfi d/fre,fub quibus a/bs & dvelate-
ra fubtenduntur zqualia. Conueniunt enim (fngula latcra(}ingulis lateribus, fub
?uibus ipfi continentur anguli. Ex laterum porro conuenientia zqualis corfidem
ubfequitur inclinatio.ex quali auté inclinatione laterum,contentorii angulorum

cSuincitur zqualitas. Si bina igitur tridgula duo latera duabus lateribus zqualia
habuerint &c. vt in theoremate.Quod erat demonftrandum.

bpnpa P, Pedbeors 6

QpiovTkAGp iy bvep o 15 7F ko] Yavion iron eBNiNus dol ket BT BANINCTY
Fiowpivbadpyat Kzzd Thw Py pevionicou &Miaus ioovrou.

Theorema 2, Propofitio s.

5 ISofcelium triangulorum qui ad bafin funt anguli,adinuicem
funt zquales: & produétis zqualibus reislineis, qui fub bafi
funt anguli adinuiccm zquales erunt.
O R O N T IV S.Sit trianguli ifofceles a/b/c: cuius latera a/b/& a/c/Aint ad-
inuicem zqualia. Hzc autéverfus d,& ¢,puntta,in cotinud re€timg; producanturs

bj.
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per fecundum poftulatum. Aioitaque primam, angulos a/b/c/& a/c/b, quiad ba-
fin b/c,fore adinuicé zquales:angulum praterea d/bsc,angulo brc/e/fub eadébafi

" breeottituro,itidem cozquari.  Sufcipiatur enim in b/d/reta cStingens punétd,

Primus often
fionis difcuts
{us.

Secundus.

Recolle&io
demonttratio
nis.

ficg; itlud d:& data re€tab-d,fecetur eizqualis c/e,per tertiam propofitioncm:con-
neétantirg; bre,& c/d,line rect,per primi poftulatd.  Cam igitur v/b/fitzqua-
lisa/c,per hypothefin,8 b/d/ipfi e, per coftructioné:erit & a/d/1pfi ase,per fecun:
dam communé fententii,zqualis.Bina ergo latera a/b/& ase/trianguli a/bse,funt
zqualia duobus a/c/& a/d/tridguli a/c/d,alterum alteri: eftq; angulus quiad a/fub

zquis lateribus comprehéfus,vtrig; tridgulo communis.Bafis igitur b/e/ bafi c/d-.

eft zqualis,& toti triangulum a-b e/ tot1 tridgulo a/c/d zquale,atq; reliqui angu.

li reliquis angulis, fub quibus zquakhia fubtenduntur la- .

tera,refpddenter zquales,vtpote/a‘bre/ipfiasc/d,&ards
cipfi a‘e/b:per quarti propofitionem.  Rurfum,quo-
nid b/d/ipfi cze/per conitructioné eft zqualis,&bre/ 1pfi
- cvd/zqualis oftenfa eft:bina propterea latera d/b/& d/es
tridguli d/b/c,duobus e/b/& e/c/ipfius e/bre eridgulila-

libus lateribus angulos,vtpote,qui ad d/& e/monftraui-
mus zquales:candémg; bafinfubtendunt b/c. T riangulii
igitur d-b/c,triangulo e/bc/eft equale, & reliquianguli

-reliquis angulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,adinuicé zquales:per can

dem quarca propofitioné.Angulus itags d/‘b/c, angulo b/c/c/eft zqualis: necnéan-
gulus b-c/d, ipfi angulo b/c/e. Totus porro angulus a/bse, toti angulo a/c/d/ zqua.
Iis nuper oftéfus cftIgitur fiab eifdem zqualibus angulis a/bre/& a/c/d, zquales
auferantur angulib/c/d & c/bse:qui relinquentur angulia/b/c/ &a/ ¢/bs ad bafin
b/c,erunt per tertiam communem {ententiam adinuicem zquales.Ec qui fub cadé
baft b/c/funt anguli,vtpote,d/b/c/& bre/e,nunc quog; méftrati funt zquales. Ifo:
(celidi ergo triangulorii,qui ad bafin funt anguli &c.vt in theoremate. Quod demon
ftrare oportebat. Corollarium.

@ Hinc manifeftum eft,triangulum zquilaterum tres a?los adinuicem zquales
continere. Quoniam binatim fumpta latera, {emper offenduntur zqualia: & duo
quogs anguli omnifariam fumpti confequenter zquales.
, Quognpx ¥, ok  Peibiory 5. ,
™ Appiydvs ok fio pwricet ivax i) § Ga1y kel ok ez mig 100" ywvicea’ Nz Tivdo o
wWAwgact igow &MiNLs LaDVT AL, N
, . Theorema 3, Propofitio 6.
I erianguli duo anguli, zquales adinuicem fuerine: 2quales
quogq; angulos fubtendencialatera zqualid adinuicem erunt.

O RO N T I VS.Efto a/brc/eridguli,cuius anguli a/b/c/& asc/b/Aint adinuicé
zquales.Dico propterea,quod latus a/b/zquil eft lateria/c.Sinang; a/b/ & asc/late-

ra forentinzqualia,alterum effet maius:vepote, a/b.Poflet itaq; a maioria/b,fecari

ipfiac/minori zqualis,per tertid propofitioné.cfto igitur b/d: & conne¢tatur ¢/ d/
reta,per primum poftulatum.Cadet igitur recta c/d/intra triangulumasb/cdiui
détqs E!tus a/b,& angulum a/c/b/in duos angulos,atq; datum a/b/c/triangulum in
bina triangulaa c-d-& d-bsc. Atqui a/b/c/triangulum,ipfo d-b-c/triangulo(nempe

Dbcgnﬁftrf?‘tig totum fua parte)maius eft:per nonam communem fententiam.Quod fi a/c/recta
2bimpollibili foret zqualis ipfi bsd,& brc/Aitvtrigs triangulo communis:eflent bina lateraa/c/&

terib? funtalternatim zqualia.& cotétos fub ipfis zqua-
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c/bs trianguli a/c/b, ®qualia binis lateribus ¢/bs & b/d,
ipfius trianguli /b/d.qua cim zquales adinuicem com-
prehendantangulos a/b/c/& asc/b,per hypothefin:bafis
a/brdatia-c/b/trianguliyforet 2qualis baft c/dipfius tri3
gulic/b/d,per quartam propofitionem:ipfum denig; tri-
anguluma/b/c,ipfi triangulo d/b/c/zquale, totum videli
_ cet fuz parti.quod per nonam communem fententis eft
impofiibile.Non eft igitur a/b/latus,maius a/c Similiter oftendetur,qudd negs mi-
nus.Acqud cft itag;latus a/b,ipfifatert ac. Si trianguli itaq; duo anguli zquales
adinuicem fuerint,2quales quog; angulos fubtendentia latera zqualia adinuicem
erypt. Quod fuerat oftendendum. ' Corollarium.

@E: proinde fit manifeftum, triangulum zquiangulum, fore verfa vice zquilate
rum.anguli enim binatim {fumpti,femper offenduntur zquales: & duo quog; late-
ra omnifariam {umpta,refpondenter zqualia. :
Gwbpnpx &, Pedbiae ¢,
T afig &ulie tbdato’ dlual Tuxis euaxis tubdoces, &Mou dio (vbdion iode warripa tkarpe
8 ousabioorTae,mos ERG Kod ER@ oypse LT T duTE pign o Ayt wigaTw (X ousae
muis ¢ &pxis tubaaus. - - -

Theorema - 4, Propofitio 7. | o
- S Vper eadem recta linea, duabus eifdem reétis lineis,aliz due
rectz linez 2quales altera alteri non conftituentur, ad aliud
atque aliud punétum, ad eafdem partes, eofdem fines primis re-

&is lineis poffidentes. AR , - :
OR O N TIVS. Super data inquim reta linea a/b, duz reéte liric# a/c/&
brc,a limitibus a/& b,ad datum pun@um cconftituantur. Dico quod fuper eadem
a/b,aliz duz rectz linez,vtpote a/d & b/d,ad aliud punétum,hoceft d, ad cafdem
quog; partes,non conftituentur eifdem a/c/&b/craltera aleeri zquales,vtpote a/d/
ipfi a/c,& b/d. ipfi brc, cofdem fines a/& b,cum eifdem primis rectis lineis a/c/&
. b/c/poffidentes. Aut enim punétum d/ cadetin altera.
tram lincarum a/c/& brc,velintra cafdem,aut extra.At-
qui in alterutram datarum lincarum,ipfum d/punétum Prima feutw
: minimé poteft inciderc . Cadat enit (i poflibile fit) in gipotre
: rectam b/c.coincidet igitur b/d/recta,fuper re¢tam brc:
p &cumdAficaliud pi€tum %uém ¢, erit eademb/d/pars
) ; ipfius b/c. Non erit igitur brd,2qualis bsc: totum enim
foret zquale fuz parti,contra noni communcm fententiam. Similitet oftendetur,
neina/c/reftam,neg; in alterutrd aut a/c/aut bre/in continuil rectimg; Erodua
&i,cadet idem punéti d.qCDico praterea,g neq; intra eafdé lineas a/c & brc, ip- Secunda.
fum d/pii&i poteft incidere.Efto enim(fi fuerit poffibile)vt in fubfcripta figura &
- e conexa ¢/d/ refta,per primii poftulatii,vtraga/c/&asd,
' gcr fecundii poftulatis,in continuii re¢himg;,vig; ade/&
/ figna producatur:Fridgulaigitur a/c/d/&brc/d fuper -
* cadebafic/d coftituea,forée i(bfcclia.&angalus propter- ' g
ea a/cvd,zquus effet anguloa/d/cneend b/cds angulus,
- ipfib/d/c/refpondenter z 'ﬁalisipcr primd parté quintz
.6 . propofitionis:& pér-fecungiciu dem propofitionis par-
. tem,qui fub cadem bafi c/d/fiunt anguli,adim;’icé quoq;
S Aj.

[

d

a
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Tertia figurg

GEOMET. ELEMENT.

forét zquales:vtpote,d/fipfi d/cse.Angulus porro d/ce,maior cft angulob/c/d
(népe totus (ua parte)eapropter & c/df/angulus, foret codé angulobrc/d/ maior:
& maior confequéter ipfo angulo b/d/c.nam zquales anguliciu{dé funt zque ma-

:pet couerfam {extz,atq; feptime comunis fentétiz inter-
vangulus,pars ipfius anguli b/d/c. Particularis igitur an
Tus, maior effet totali: quod per candem nonam cémuné fententid eftimpoffibile.

difpofitio. @ Haud diffimile fequetur incdueniens:vbi datd punétii dinciderit extra prafatas

lineas rc&as asc/& bre.Si

[ 9

,

vd

Ab

niq; id poflibile foret,vel carum altera quz exa/piicto,
alterd qua ex b/fecabit: aut nulla dabitur pradictarum
linear interfectio.Secet primum a/d/ipfam b/c:& con-
neétaturc/d/reta, per primum poftulatum. T rianggya
rur{fum a/c/d/& b/c/dreflentifofcelia:& quiad communé
vtriufq; tridguli bafin c/d/fiunt anguli,per primam par-
tem ipfius quint propofitionis,zquales adinuicem.vt-
potea/c/d/ ipfi asd/c,& bred/ ipfi bsd c. Atqui angulus

a/c/d,angulob/c/d/maior cft, per nonam communem fententiamg reta enim bres
dividic a/b/d c/quadrilaterum, & angulum propterca a/c/d.Igitur & a/d/c/angu-
lus,eodé angulo b/c/d/maior effer:& maior confequenter ipfo b-d/c/angulo.angu-
lus porrd a/dsc,eft pars ipfius angulib/d/cre€ta nig;a/d,dwidit eddem bsd/can-
gulum,atg; a/b/d/c/quadrilaterum.Pars itags,totum rurfum excederet:quod ipfi
nonz communi videtur aduerfari fententiz.Idem ctiam concludetur,vbi a/cre@a
fecuerit b/d:vbive punétum d/ita feorfum locabitur,vt nullafubfequatur prazdita-
rum lineard interfectio. quemadmodum ex (ecunda figurz difpofitione deducere
vel facilé potes, c/in d,atq; ¢ diuerfo permutato. Non {unt igitur a/c/& a/d/reétz
linez,neq; b/c/&b/d/adinuicem fimul zquales.Super eadem ergo recta linea,dua-
bus cifdem rectis lineis &c.vt in theoremate.Quod demonftrare oportebat.
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Theorema ;,4 Propofitio 8. .
I bina triangula, duo latera duobus lateribus alterum alteri
zqualia habuerint,& bafin quog; bafi qualé:angulum quog;

{ub zqualibus re&is lineis contentum zqualem habebunt.

O R O N T IV S.€Sintbina triangula a/b/c/ & d/e/f,habétia duo latera a/b/&
&arc,duobus lateribus d/e/& d/falternatim zqualia,hoc eft,a/b/ipfi dve,& a/c/ipfi

a

A\

bl ¢ ¢

.
e

%.,
\,g.,,.

- . punttum ¢/ conftituto, extenfique bafi

d

A

dficl; bafis b/c,bafi d/fitidem zqualis.Aio itags angu
lum brasc,angulo e/d/f’ effe refpondenter 2qualé.Com
paratis nanque adinuicem triangulis,& %un&o b/Aupra

/¢/ inretum
ipfius ¢/f: conucniet puntum c/cum punéto f, per con-
uerfam o&tauz comunis fententiz.Couenientibus auté
b/& e,atq;c/& f/punétis,coucnict & punétia/cii puncto
d.Quonii fi a/& d/punéta minimé céuenirent:fequere-

- tur exhypothefi later@i, g fuper eadem rectalinea bres

aute/f,duabus eifdé lineis a/b/& arc, velaser X a/f,aliz

¢ duz rectzlincz d/b/& drc, feudre/& d/f,adalind atg;

aliud punctum, hoc cfta/ & d,ad cafdem quog; partes,
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cofdem deniq; fines bs & c/vel e/& f/primis reéis lineis poflidentes, altera alceri
conftitucrétur zquales.quod perantecedenté feptimd propofitioné demonftracd
eft impoffibile.Cogruitigitur d/punttd,ipfi puntto a: quapropter & anguli brasc,
angulo e/d f,congrucre neceflum eft,foréq; illi 2qualé.Cagruentibys enim termi-
. nis:congtufit & ipfx linex re&z.cx reCtard porrd céuenientia,fub quibus ipfi con
tinétur anguli:cadem furgit inclinatio.cx qua demum pari lincatum inclinationes
corundem angulor@ conuincitur 2qualitas.Ergo fi bina triangula, duo latera duo.
bus lateribus &c.ve in theoremate.Quod oportuit demonftra S ‘

T | Tedphapa... “Fpitung 0.
 Hp dobiGauep puvin ubiypacpipnp dixe Tipdp. .

~ Problema .4, . Propofitio
9 Atum angulum re@ilineum,bifariam fecare,

OR ON T IV S. (Efto datus rectilincus angulus 4/b/c:quem oporteat bifa-

fiam fecare.Sufcipiatur igitur in a/b/recta contingens punétum d-fecetdrq; a reli-

ua brc, ipfi b/d/zqualis, per tetti propofitionem, fit'y; illa bre.Et per primii po-

latum,connetatur re@ta d efuper qua triangulum 2quilater i d/e/f, per prima

opofitionem conftituatar.conneétatur tandem reéta b/f, per idem primum po-

&ylamm.Manifcﬁum cft igitur,reCtam b/f/fecare datum angulum a/b/c:protrahi-

o, - turenimab angulo qui ad b,ad oppofitum angulum qui

ad f/inb/d/fre/quadrilatero.Aio quod & ipfa b/f,datum

a'b/c/angulum bifarii fecat.Clim enim b/g/pcr conftru-

¢tioné fit zqualis ipfi bse,comunis autem b/fbina itag;

latera d/b/&b/f/etianguli d/b/f,ducbus lateribus £/ b/&

bse/trianguli f/bve/ {unt alternatim zqualia Eft infuper

bafis df,bafi e/f/itidem zqualis:funt enim latera tridgu-

3 -3¢ lizquilaterid/e/f. Angulus igitur d/b/fangulo f/b/e,per

o&auam propofitionem cft zqualis. Datus itaq; reétilineus angulus a/b/c,bifariam
a recta b/fAfecatur. Quod facere oportebat. o o

o

) PoifMapax ¢ Pdbag
Hyp 8obE%cp pavicey memsgaeo’pimp Rixe Tepdip.

Problema s, Propofitio 10.
10 Atam re@®am lineam terminatam bifariam fecare, °

ORON TV S.CSit data re€ta linca terminata a/b,quam bifari fecare

_ fitoperzpretium. Conflituatur igitur fuper cadem a/b, triangulum zquilaterum
a/c/b,per primam propofitionem :fccctgfl; r antecedentem nonaih propofitio-

- nem angulus a/c/b/bifariam,re@ta quidem ¢/d,a punto

<in d/pun@umipfius lateris a/bs coextenfa.Dico lined
a/b/datam,fecari bifariam in pti¢to d. Ciim enimarc/bs
triangulum fit zquilaterum,zqualis eft a/c/ ipfi c/b: c5-
munis veré od.Binz igitur /& ¢/ d/ triangulia/ & d,
duabus d/c/& c/b/tridguli d/c/b,funtaltera alteri zqua-
les: & qui fub ipfis 2quis lateribus continentur anguli,

b per conftru@ioné funt adiwicem 2quales,hocefta/c/d,
" ipfi do/b.Bafis igitur a/d,bafi d/breft zqualis,per quar-
tam propofitionem.Data igitur rea linca terminata a/b,bifariam fc€ta eftin purt

¢€tod.Quod oportuit fecifle. '
biij.

<
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Peofhpe . ‘3}. .. Pebboe e o

3 Molloy panlgyiemd F og ) Bobokas awpuion, 15 6ghin yamies? whiny ypajupig
. - Problema . 6, Propafitio . 11., -

Ata re@a linea,d pico‘in ca dato, rectam lineam ad angu-

los re&os excitare. .. - 7 T '
O RO N T 1V S.@Efto reta linca dataa/b,datimg; in ca pfi€td c:d quo oporteat
retilined ad angulos rectos cxcitarc.Suﬁ:(iPiaf igitur in a/c/recta,cotingés punéta:
" fitgillud d.fecetur prazterea dre@a /b,ipfi d/c/zqualis,per tertid propofitioné,vt-
pote ce.denigs fuper recta d-e, tridgulid zquilaterd coftituat d/fre, per primi pro-
‘ . pofitioné:cdnectatirg; recta cf,per prima poftulacd.Di
. co c/f/re€td,ad reCtos angulos cofiftere fuper dati reCtd

* uidés d/fre/tridguld. Duz igitut f/c/& od/tridguliFed,

duabus f/c/& c/e/trianguli t/cve,funt aleera alteri 2qua-
les:& bafis d/f/bafi f/e,per conftructionem zqualis. An-
-gulus itaq; fc/d,angulo f/c/e/{ub zqualibus reétis lineis
_ o * corento,per, oftauam propofitiorier eft zqualis. Recta
igitur ¢/frconfiftens fuper re€td asb,zquales vtrobique facit angulos: ergo reos,
per decimam diffinitionem.A dato igitur piicto ¢,datz retz lincz a/b, rea linea
o f/ad recos excitata eft angulos.Quod faciendum fufceperamus. '

. L Peofhupa & Pedbeare 1.
P Tl RoB&Gep ivodaep Emragop,kmd T dlobof TG~ oupdov, 8 i Esip i’ devriigyucferop v
Eﬂﬁay Tppphp EyyEp.. . 4
- s Problema -, Propofitio 12.

C Vper datam re@tamlineam infinitam, & dato punéto quod in
ea noneft,perpendicularem re¢tamlineam deducere.

11

"a/b.Quonid d/ creft zqualisipfic/c,cémunis autéc/frdic

12

O RON T IV S.Sit data reéta linea infinita a/b,datum vérd piGtum quod ini -

ca non eft c:d quo,in ipfam asb,perpendicularem recti lineam deducere fitopera:

Conftru@iofi pretium. In codem itafue plano, in quo dataa’ b/ rea linea infinita, & datum
gur=. punctum c,ex altera quidem parte ipfius a/b,contingens pun&t fufCipiatur: (itq;
illud d.Erit igitur c/d/interuallum,dirimétq; ipfam a-b/re€tam .Centro ergoc, in-

teruallo autem c/d, circulus defcribatur e/f/g, per tertium poftulatum.. Hic porrd

circulus e/f/g,cim in codem fit plano in quo & re€taasb, fitg; finitus, cadem verd
a/brinfinita,& dirempta ab interuallo c/difubtendet propterea idem ¢/f/g/circolus

B o g ~ partemipfius a/b,egtedietirg; eadem a/b,retadircife-

- %<~ rentiam ipfins e/f/g/ circuli,candémque circunferétiam

> g :Ercdicndo fecabit.Secetigitur in ¢/& fpunétis:diuida-

~ tiirg; refta & {ubtenfa e/f/bifariam,in pun€toquidem h,
Oftent - , 4 pri‘t 'dccim‘? propofitionem.& conr;:él}:ntur It)andt:m c/e,
opros | : - pc/h,atg; o/f/re@z,per primum poftulatd. Dicoitags,re
lemacis. =7 f\;/f —hé’ti C/‘tcxl/pcrpcndicgla gtcr incidg(r)c fuper dati,rc&icixb.
Lo “Quoniam e+h- zqualis cft ipfih/f, per conftruétionem:

crhy verd dirimens c/e/f/ triangulum, vtrique communis. Binz igitur c/h/& hres

trianguli c/hve, duabus c/h/ & b/f/ trianguli c/h/f funt altera alteri zquales: bafis

quog; cve, bafi ¢/frzqualis, per decimamquintam diffinitionem. Aequus eft igitur

angulus c/hve,angulo c/h/f/fub zquis lateribus cStento, per o&taud propofitioné.
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Recta ergoc/hvconfiftens fuper datd ream lined a/b,2qoales verobigifasit angu
los:ergarettos.Et prainde c/hiperpendicularis. eft fu%cr;a/b,pcr,dccimamidiﬂiniy
tionem.Super datarn itaque tcétam lineam infinitia b,a dato puncto c/quad in ca
non efl,deduéta cft perpendienlaris -h«Quod fecifle oporguit. T
C).. e % mgiwec g 0 i
W e = &p Wb i BBy sadiote Junloco’ wouffy Aroi fids 8gieg,il duaiy Spbaris lomee wuwiod.
... ... Theorema.s, . _DPrpofitio 5.
13 C Vm re@talinea fuperre(tam confiftens lined angulos fecerit:
aut duos reftps,aut duobus rectis 2quales efficier.

ORONTILVS. f,‘[[hcidat'ig' ‘ixf,iixj7a/b/x;;&a;,f'upcr reCtam «/d,efficiens angulos
a/b/o& a/bsd. Anguliitaque 'a,/l'/c,,)&,a‘/b/_d?é,imfﬁnt zquales adinuicé,aut inzqua-
les.Si zquales,ergo j,r'q&i,’Fcr decimam diffinitioné:prima igitur pars vera. Quod -
fiinzquales extitcrine ipfi a/b/c/B a7b/d/anguli,vepote,a/b/c/recto minor,& codé
recto maior a/b/d: dico nihilominus eofdé angulos a/b/c/& a/b/d,fore binis rectis
angl:lis-. zquales.Quoniam a/b/c&a/b/d/anguli funtinequalesnon cft igituraby
recta,perpendicularts fuper re@am c/d, per conuerfam ipfius decima diffnitionis. w00 10 Jurf pertid Lmgsm
Excitetur ergo fuper data reca lineac/d,i dato in eapunéto b, perpédicularis b/ e, rem & bhfank Jfurave
per vndecimam propofitionem.Diuidet itag; recta bre/angulum a/brd/ re€to ma-
iorem:necnd reta a/b,ipfum angulum e/b /c/reétd,maioremacutoas brc. Aequus
eftigitur angulus e/bsc, binis apgulis a/b/c/&a/bse. communis adijciatur angulus
, : Ui, e/brdbiniitags anguli e/bse/& esbrd,tribus zr?ulis,*h‘oc
* efta/bsc,asbre, & e/bd funt zquales, per fecidam com-
muné fentétiam.Angulus rurfuma/b/d,zquus ¢ft duo-
. busangutisa/bre/ & ¢/b/d. communis addatur angilus
"4 ¥bse.Duoigitur angulia/b/c/& /b d, tribus angulis,
b - vtpote,abreasbre,8e/brd funt per eandéfecuinds com
muné fententi zquales.A tqui monftratfi eft,g 8 anguli cxiw& e/b/d,eifdem eriz
bus zquantur angulis . Anguli pott6 qui eifdem funt zquales angulis, adinuicem
quog; funt zquales, per primam ¢Smunem fentétiam,Igitur angulia/b/c/&a/b/d,
" duobus ¢/b/c/& ¢/brd/funt 2quales . SGt autem per con-
b abe. - ftrutionem angulic/b/c/& e/bs/direti.& duoigituran,
cbd  cbd ::ﬁ', guli ’b/e/& a/brd, binis funt reétis zquales, Idemetig

, .4 oftendetur, vbi a/ b/ ¢/ angulus,fucrit maior ipfo a/b/d. -
' ~ Camigitur reéta linea,fuper rectam confiftens lincam,
~ angulos fecerit:aut duos rectos,aut duobus reétis zqua-
‘ . * les efficict. Quod oportebat dcmpnftrarc. -
Otbgper £, rgibarg - iy, .

Ap 7 Tivi tubeiae otk 5 mEde vl ownpda, dlo ivddoz ph 'aﬁl‘ﬂi&tmi pt;g'n Bep0L,
wds igefls ywviao’ dualp Sgoaig Towg woaiBap,in ivddao’ EoovTou &Mihoues ock vdidau.

. Tbcorc_ma_7, . Propqﬁtio 14. . . -

14 I ad aliquam ream lineam, atque ad eius pun&um,duz re-

S &zlinez non ad eafdem partes ju&z', vt‘ro‘Eique duobus re-

¢tis angulos zquales fecerint: ipfe in direGym reétz linez adins
uicem erunt. RN R o

ORONTIVS5.€Ad datam cnim retam lincam a/b, atque ad cius punétum

b.iiij.



0 GEOMET. ELEMENT.

b,duz rectz linex b/ ¢, & b/d, altera quidem ad Jzuam c, reliqua verd ad dextram
parté d/conuenidtes,angulos efficianta/b/c/& a/b/d,aunt reftos,aut duqbqs reftis
gquales.Aio propterea,rectam lineam b/d, in direétum ipfius brc/fore coftitutam,
Demsfiratio hoc eft, vnam eandémg; rectam efficere lines. Nam fi recta bd,non fuerit in di-
abimpoflibill ¢cqym ipfius b/c/conftituta:produéta brc/in continu reétimg,ab ipfo brverfuse,
per fecundum poftulatum,non cadetipfa bre/cum brd. Cadac crgo(ﬁ poffibile fit)
inter a/b/& bsd. Re@a igitur a/b,incideret fuper reétam e/ ad angulosa/b/o&
a asbre,aut te@tos, vel duobus retis zquales,per decimi.
tertiam propofitioné.Atqui duo anguli a/b/e & absds
. autre&i funt,aut binis itidem reétis zquales,per hypo-
. thefinAnguliitag a/b/c/&a/b/dangulisabo&arbre,
€ t———"2d forent per primam communé fententii zquales.Dem-
. pto igitur communi angulo a/b/creliquus a/b/d/ relie
uoa/bre,per tertiam communé fententiam zquaretur,maior minorihoceft,cotd
ux patti:quod pet nonam communem fententiam eft impoffibile.Idem quog; de-
ducetur inconueniens,fi produa b-e,detur incidere {ub ipfa bsd.In dirc&pm cft
igicur brd/ipfi brc.quod demonftrandum fuerat.Siad aliqud igitur re¢tam lincam,

"* atqsad eius plictum duz re@z linex,&c.vt in thcoremate. . o

. Cubgnpe . . Dekkaie .

Ap J}éaz {uboce Tiproarp &M iNes, Tobe ke KOQURY JrViceo” fooes aMinaus mtic&é!b.

Theorema 8, Propofitio 15. o
I duz re&tz linez fe adinuicéfecuerint:angulos qui circa vers
ticem funt 2quosadinuicem efficient.

O RO NTV S.@Sccent feadinuicem binx reétz line a/b,& c/d,in pacto qui-.

dem e:dico quod angilus a/c/c,zttlus eftangulo bre/d,circa e/verticem pofito.In-
cidit enim re@ac/e /in re@am a/b,efficiens angulosa/c/& c/e/bsduobus rettis
@quales : per decimamtertiam propofitionem.Reta ffuper bres incidens fuper

< » A re€tam c/d,facitangulos c/e/b/& bre/d/binis itidem re-
¢tis zquales:per eadem decimamtertiam propofitioné.
Anguliporro qui cifdem,vepote binis rectis zquantut:
g & hiquogsfuntadinuicem zquales, per primi commaus

~ nemfententiam.Et duo igituranguli a‘e/c/& c/e/b,duo-
us angulis c/e/b/&bre/d/ funt zquales. Dempto itaque communi ce/b:reliquus
a/e/c/reliquo bresd,per tertiam communem fentétiam eft zqualis.Simili difcurfu
monftrabitur,g anguliase/d/& c/e/bAunt zquales adificem. Si duz igitur re@tz
lincz{e adinuicem {ecucrint,angulos quicirca verticem funt, zquos adinuicem cffi
cient.Quod oportebat oftendere. | Corollarium,

@Hinc manifeftum eft,quotlibet rectas lincas in eodem piéto fefe adinuicem in-
terfecantes,angulos efficere quatuor reétis zquales. '

- U

, . Oidgnpe 0, Podbsore s,
Avrdg 7prybuov puds TEp wAweSp ixfAntdans,i ikrdg yer, taTigas’ TSy ois Rod
I l &n” tweriop padep ésis o
© Theorema o, Propofitio 16, |
OMnis tridguli vno latere produ&o,exterior angulus verifg;
interioribus & ex oppofito maior eft. - N
O RO N'T1Vs. (Efo datum a/brc/tridgulum, cuius vhum latus,vepote bre,

1y
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producatur in dire€tum ad pun@um vig; d, per fecundum poftulatum. Aio itags pyimademon
primim,cxteriorem angulum a/c/d,maiorem effe intrinfeco & ex oppofitobrarc. fratisispars.

Secetur enima/c/bifariam in piicto e,per decimam propofitionem:& connetatur
bse/refta,per primii poftulatum. qu per fecundum poftulatum, extendatur in di-
re€tum verfus fifecetirg; reta c/(fl/zqualis ipfib/c, per tertid propofitionem. tan-
dem conne@atur recta /f,per idém primii poftulatum. Ctim igitur a/¢/{it 2qualis
e/c,& bre/ipfi e/f/itidem zqualis,per conftructionem:bina itag; a/¢/& ¢/b/triangu
li ase/b,duabus c/e/& e/f/trianguli c/e/f, funt altera alteri 2quales.& zquos adin-
\uicé efficiunt angulos a/e/b/& c/e/f, per decimamquin-

£ tam. propofitionem,nempe qui circa e/verticem. Bafis
igitur a/b,bafi ¢ f/eft zqualis:& triangulum a‘e/b, 2qua-

le triangulo c/e/fatque reliquus angulus b-ase,reliquo

4 c/uf/zjualis, per quarti propofitionem. Angulus por-
10 a/c/d,maior eft angulo a/c/f,per nonam communem
fentétiam:quapropter & ipfo b-a/c/angulo maior.zqua-

Ies enim anguli,eiufdem funt 2qué minores. @ Dico in-
fuper,quod idem angulus a/c/d,maior cft a/b/c/angulo.
Diuifa nang; b/c/ bifariam in punéto g,& connexa a’g/
refta,produétdq; ipfi a/g/zquali g/h,connexa item c/h,atq; tandem produtaarcy
in k,per nunc exprefla poftulata,citatd(g; propofitiones:haud diffimili difcurfu col-
ligemus, angulum a/b/g,zquum effe angulo g/c/h. Et quoniam angulus b/c/k,an-
gulo b/c/h/maior eft, per noni communem fententis:erit & idem angulus b'c/k/
1pfo a’b/c/angulo maior.Aequus eft autem a/c/d/angulus ipfi brc/k,per decimam-
quintam propofitioné:& angulus igitur a/c/d/eadé angulo a’b/c/maior eft.QOmnis
ita?; trianguli vno latere produtto, exterior angulus vtrifq; interioribus & ex op-
pofito maior cft.Quod erat demonftrandum. S :

©xdegn Iy Tetbeaie ig. ‘
" Avrig Brydovou ok dio punicer .o 8g0Bp iNdorovig Gty TroévTs peThacplandpfyect.

Theorema 10,  Propofitio 17. "

17 OMnis trianguli,duo anguli duobus rectis {unt minores,oms

nifariam fumpti. , - |

O RONTIVS. (Sit triangulum a/b/c. Dico in primis,duos angulos abo&
a/c/b,duobus rectis effe minores: Producatur enim brcz latus in diretum vig; _ad
punétum d:per fecundum poftulatum. Exterior igitur angulus a/c/d,maior eft in-
teriore & ex oppofito ab/c,per decimamfextam propofitionem.Addaeur vtrique

' corundem angulorum,communis a/c/b. Duo igitur an-

A ' gulia/b/c/& a/c/b, duobus angulis a/c/b/ & a;c/d/ funt

® : minores , per quartam communem fententiam. Anguli
’ porro a/CE/& a/c/d,duobus reétis ﬁmt zqualcs,per de-

b/ - N\e 4 cimamtertiam propofitioné.Et duo igitur angula‘bres

‘ & a/c/b,eifdem binis retis funt minoreszijdem nangsan
guli,zqualium angulorii 2zque minores exiftunt. @Nec diflimili via, angulib/a/c/
&a/c/b;duobusitidem rectis oftendentur effe minores:necnona/brc/& ¢/ab/angu
li,productoa/ty/vel a/c/latére.Qmnis itag; trianguli,duo anguli duobus rechs funt
minores,omnifariam fumpti.Quod expedicbat demontftrare. e

Secunda pars

Precipuaoftd
fionis pars,

De ceteris at
gulorum com
binationibus.
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osbpnp 1, Pgotets ke
Avrds TeryGrou i g vp BAEE, Thy pegove poviay damTee,
‘ Theorema 11, Propofitio 18.

\Mnis trianguli maius larus, fub maiori angulo fubtenditur.

\—/ORONTI VS.@Sit triangulum a/b/c:cuius latus a/b,maius fit a/c/late-
re.dico quod a/c/b/angulus,maior eft at;gulo a/b/c.Sécetur enim & maioria/b,ipfi
minori a/¢/ zqualis, per tertiam propofitionem : fitg; illa a/d. & connectatur crds

18

reta,per primum poftulatum.Diuidit raque recta c/d/triangulum a/b/c,& angu- -

Jum proptereaa’ ¢/ b. Maior eftigitur angulusa/ ¢/ br
angulo a/c/d, per nonam communcm featentiam . Ipfi
porro a/cvd/ angulo, zquus eft angulus &/ d/ ¢, per pri-
d ' mam partem quintz propofitionis : funt enim per con-
bl ¢ ftruttionem a/c/&a/d/latera adinuicé zqualia.Eta/c/b/
igitur angulus,maior eft angulo a/d/c. Angulus rurfum
a/d/c,maior eft interiore & ex oppofito d/b/c,hoc eftarb/c/ angulo,per decimam-
fextam propofitionem. Multo maior igitur eftangulus a‘c/b, ipfo d-bre/feu abre/
angulo.quod enim maiore maius eft, a fortiori videtur cffc maws. Omnis itaque
trianguli maius latus, fub maiori angulo fubtenditur.Quod demonftrandum {uf-
ceperamus. ' 2

a

H Oedgnpar 45y Tedbeais 0.
AvTog TEiyévoy G Ty pafow Yoviap & pefwp whwel Iataw.
| ' Theorema 12, Propofitio 19,
\ Mnis trianguli maior angulus, fub maiori latere fubtédicur.
ORONTI1VS. €Sit rurfumarb/c/ triangulum, habens angulum a/c/b,
- maioré¢anguloa/b/c.Aioverfa vice, latus a/b, mauws eft ipfo latere a/c.Sinang;
a/b/latus,non foret maius a/c:eflet igitur vel cidé a/c/zquale,vel eo minus.Aequi
porro né eft a/b/ipfi a/cquonid anguli a/b/c/& asc/b, per quintam propofitionem,
‘ . forét adinuicem zquales.funt autem inzquales, per hy-
- pathefin.non eft igitur a/b/latus,zquale 1pfi a/c.Neque
ctid minus cfta/b, codemarc/latere: cfletenim angulus
_ a/c/b, minor angulo a/bsc, per antecedentem decimam
L\ oQauam propolitionem. hoc autem aduerfatur hypo-
' . - - thefi.Igitur a/b/latus,n6 eft minus ipfoa/c/latere.Ofte-
_ fum eftauté,qudd neg cidem zquale. maius eft igicur ipfum latus a/b,codemascs
fatere. Omnis ergo trianguli maior angulus,fub maior: latere fubtenditur.Quod
demonftrare fucrat operzpretium. - L LT

I I - | obprpx iy, Pl K. -
Avis Teiybnoy ock Rvo wAwgad,T8g Norwig péigdi_éc; &1y mohvT pifochaepCavipavact,
S Theorema 13, Propofitio 20.

OMnis trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodo-

cunque aflumpta. DT e e
ORONTIV S.€Efto datum a/brc triangulum.Dico primiim, duo latera a/bs
&a/c,fore maiora reliquo brc. Producatur enim per fecundum poftulatum, recta
c//in direCtum,v(que ad pun&tum d:fecetiirq; a/d/recta,zqualis ipfi a/b,per tertid

19

20
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propofitionem.& connectatur b/d-recta,per primd poftulatum. Cami igitura b,
fit zqualis ipfi a/d,per conftructionem:qui ad bafin b/d-funt anguli,zquales adin-
uicem crunt, per quintam propofitionem, vtpote,a/b/d,ipfia-d-b. Angulus porrod
d/b/c;maior eft angulo a/b/d, per nonam communem fententiam: igitur & angulo
a/d/b/maior. T'riangulum igitur d/b/c,habetangulum d/b/c/maioré angulo b/dc.
' Omnts auté triangult maior angulus fub maiori latere

d _ fubtenditur,per decimamnenam propofitionem.maius
a - eftitag; drc/latus,ipfo latere d/b. Atqui latus d-c, zqui

/ \ eft ipfis a/bs &asc/lateribus: data eft enim a/d, ipfia/by

B\ ~.c %qualis, & verique iungitura c. Duo igitur lateraa/b/&

- . _ascfunt maiora reliquo b/c.Similiter oftendemus,quod
a/b/ag b./c latcra,.maxor.a funt reliquoa/c:atg;a/c & o/b, reliquo a-b, itidem maiora.
Omnis itaque trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodocung; affumpta.
Quod oportuit oftendere. '
: Otbpupa Y, - - Dedbeaig uee. -
l : Aprpiybvou 60F pudts T A fbeBp &m F mbddTop dWo iubGian eiie cusadGow, e ou-
sadéiooer, T Nim Gy T Teiybou do wA Sbpdp, i oves uip Loovra, péigova &% ya-
viep whVeEouar. o .
Theorema 14, Propofitio 21.

I trianguli 2 limitibus vniuslateris, bine rectz linez intror-
: ; fum conftituantur: qduz conftituuntur, reliquis trianguli bi-
nis lateribus minores quidem erunt, maiorémque angulum con-
tinebunt. ' o
OR ONTIV S.[In triangulo enim a/b-c,d limitibus lateris brc, duz reéta li.
nex d/b/& d/c/introrfum,ad pun@um d, conftituantur. Aioitaque primum, ipfas
d/b/& d e lineas re€as, minores effe reliquis a/b/& a//lateribus. Producta nang;

c/d,quoufq; fecet latus a/b,in pun&o quidem ¢,per fecundum poftulatum: eriit bi-
na latera a‘e/& asc/tridguli a/e/c;maiora reliquo e/c,per vigefimam propofitioné.

Addatur ipfis ase/& a/c,atc}; ipfi e/c, communis e-b. & compofitaigitura/b/ & asc/

Prima partis
oftenfio,

~ “latera,ipfis e/bs& e/c/lateribus, per quartam cémunem
, ,

a . fententiam,erunt maiora.Bina rurfum laterae/b/& e/d/

gefimam propofitioné.Addatur ipfis inzqualibus, com-

~ munis d/c.crgo bina latera e/b/& e/c,binis d/b/ & d/c/li-
‘neis rectis funt maiora,per candem quartam cémunem
fentétiam. Oftenfum eft autem, quod a/b/& asc/ latera,
o cifdem e/b/& ec/funt maiora.Multo iiitur maiora funt

eadem a/b/& a/c/latera, ipfis d/b/& d/c/lineis redtis, a limitibus b/& ¢/ introrfum
conftitutis. {Dico preterea, quddangulus b/ d- ¢, maior cft angulobrasc. Trian-

guli enim e/b/d, exterior angulus b/d’c, maior eft interiore & ex oppofito bre/d:

idem quoque angulus bre/d, interiore 8/¢x oppofito e/a ¢, ipfius a-e/c/ trianguli

“maior,per decimamf{extam "propoﬁtionCm,Longé itaque maior eft angulu_s b/d/c,
ipfo e/a/choc eft,b/asc/angulo. Igitur i tridguli a hmitibus vnius lateris, binz
‘reétz line®,& quz fequuntur reliqua,ve m theoremate.Quod demonttrare opor-
tebat. ‘ ‘ ‘

2

trianguli e/bsd,funt maiora reliquo b-d,per eandem vi- -

Secunda pars
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Problema 8, Propofitio 22.
I I‘ X tribusrectis lineis,que funt tribus datis rectis lineis zqua-
les,triangulum coftruere. O ﬂPortct autem duo latera, reliquo
efle maiora quomodocunque aflumpta : quoniam triangulibina

latera Suomodocunque afflumpta,reliquo funt maiora.

ORONTIV S.q[Dentur ergotres lincz re€tz a, b,& ¢, adinuicem ita propor-
tionatz,vt duz quomodocunque affumpta,fint maiores reliqua:vtpote,a/& b/ipfa
¢,atq; b/& cipfa a, denique a/& c/ipfa b/maiores.Oportet enim ipfius trianguli,ex
tribus rectis lineis,qua {unt tribus datis zquales,coftruendi duo latera,reliquo efle
maiora,per vigefimam propofitionem. Aflumatur itaque recta quzdam linea,ex

— P

defcribatur d/h/kscentro rurfum f,& interuallo f/g,alius defcribatur circulus g/h/l;
Qa e/t ipfi b/ zqualis,viriufque circulifemidiametrum

tione,& prima cdmuni fententia deducere vel facile et. Bina ergo triaguli latera,
anguld eft igitur ¢/h/ f: dico quod ex tribus reétis lincis
¢tz d/e/funt zquales:quapropter & zquales adinuicem,

=

b/gfunt aquales:igitur & zquales adinuicem,per eandem primam cémunem fen-

altera parte puncto d/limitata:infinita vero fecundum reliquam.a qua fecétur tres

reCtz linez, ipfis datis fingulatim zquales,per tertiam propofitioné: d/e/quidem

zqualis ipfia, e/f/autem ipfi b,& f'g/ipfi c.Et centro ¢,interuallo auté e/d, arculus

per tertium poftulatum.Ec quoniam circuli d/h/k/& g/h/l,in codem funt plano,&

¢/f/recta,ab vnius circuli centro,ad centrum alterius producitur:neceffum eft, eof-

dem circulos d/h/k/& g/h/l/fefe mutuo interfecarc.S1 nanque minimé fe fecarent,

/\ {ed fefe adinuicem tangerent,vpote in punéto h:tiic re-

. LK’\ \ﬂ neceflariocontineret. quapropter & duarum reGtarum

a/& c/magnitudiné.Effet enim e/h/pars ipfius ¢/f,2qua-

_” lisdre,Xproptereaipfia:pats quoque h/f,ipfi f-g, &1pfi

ergoc/zqualis.quemadmodum ex decimaquinta diffini

effent #qualia reliquo:contra datam hypothefin,& vigefimam propofitioné. Lon-

ge item maius inconucniés {fequeretur:vbi circuli ipfi vtcunque diftare ponerétur.

Secat igitor circulus d/h/kcirculum g'h/Lefto feCtionum altera in puncto h: & c6-

ne&titur re€tz e/h/&h f,per primum poftulatum. T'ri-

coitrudti,quz funt tribus datis 2quales.Cam enim pun

&tum e/fitcentrum circuli d h/k:zqualis eft d-esipfie/h,

per decimamgquintam diffinitioné. 1pfa porro d- ¢, feta

eft zqualis ipg a.Binz igitur, hoc efta/& ¢/h, eidem re-

1 per primam communem {ententiam.c/f/autem, ipfi br

data eft zqualis,per conftructionem. Rurfum quoniam

punctum f,centrum eft circuli g/h/L:zqualis eft f/hvipfi f/g,per eandem decimam-

quintam diffinitionem. ipfa autem f/g, (e&ta eft zqualis ipfic.Ergo f/h/ &, cidem

tentiam. T'res igitur rectz linex e/h,e/f,& £/h,tribus datis a,b, & c,funt adinuicemn

zquales:& conftituunt triangulume/h/f.  Ex tribus igitur rectis lineis e/h,e/f, &

#/h,quz tribus datis,hoc eft,a,b,& o, funt zquales,coftructum cft triangulum e/h/f.
Quod faciendum fufceperamus. ,
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* Problema g9, Propofitio 23.

vd

D datam re®am lineam,ad datimque in ea pun&um, dato
angulo re&ilineo,zqualem angulum re&ilined conftituere.
ORONTIV S.@Sit datareéta lineaa/b,& datum in ea pun@um b,retilincus
porroangulus c/d/e:cui receptum fit, ad datum punétum b, dace reG= linca a/b,
zquam angulum reétilineum conftituere. Sufdpiatur itaq; in c/d/recta contingés
punétum,fitg; illud cin dre/quoque recta,contingens punétum, & illud fit econe:
€tatur deinde re@a c/e, per primum poftulatum.Ex tribus denig; lineis retis a/b,
b/f& f/a, qua fint cribus datis,hoc cft,ipfius c/d/ctrjanguli lateribus zquales, vt-
pote a/bvipfi ¢/d,& b/f/ipfi d/c,atqucf/a/ilpﬁ e/ctriangulum coftruatura/b/f, per
' . 4 pracedeté vigefimifccundi propofitiohé. Dicoanguld

. .

. a/b/fzquii fore ipfiangulo.datoc/d/e. Ciim enim binz
. linezre@xa/b/& b/f/tria‘.guli asb/f,duabus lineis rectis
- od/& dre/trianguli o dvefint aleera alteri zquales,bafis

. gulus asb/fangulo cd/efub 2qualibus redis lineis con

Figure confti
tutio,

Céclufio pros
blematis,

- . quoque a/fbaftc/e/per conftru@tionem zqualisweritan-  °

“temto,per oftauam propofitioné, zqualis Ad datam ere

1s angulus re@ilineus a/b/fconttitutus eft.Quod feifle oportuies - -
- Otogaux iy ., Pk . . nd. ’

o lineam re@®am a/b,& datum in ea punétii b,dato angulo reilincoc/d/e,2quas
g

Ap o Tpipuwve wis fio wAwpas Tais duel wAawgaic s Yxy T igapinarion, Thi '

" A ywviap i yuviao padow Sy ThY Rawd T lowp cubedp Ty ki b ek T icanp
aiis Cioveg pelove 1. e o . ‘
~ ‘Theorema 15, - Propofitio 24.

‘C 1 bida triangula,duo latera duobus lateribus 2qualia habues

rint alterum alteri,angulum verd angulo maiorem fub 2quis
retis lineis contentum:bafin quog; bafi maiorem habebunt,
ORONT IV S.Sintbina triangula a/b/c, & dre/f, habentia duo latera duo-
bus lateribus alterum alteri zqualia,vtpote,a/b/ipfi d/e,& asc/ipfi d/£ fit'que an-
ulus qui ad a, maior angulo qui'ad d fub zquis lateribus contento. Aio itaque,
fin b/c/trianguli a-b/c;maiorem efle bafi ¢/f/tridguli d/e/f. Quoniam angulus
bra/c,maior eft angulo c/d f,per hypothefin:ad datam ergo lineam re€tam e/d,ad
datémque in ea punétd d,dato angulo reéilineo bva/czqualis arigulus retilincus
conftituatur e/d/g, per vigefimamtertid propofitionem. V trigy demum-art/ & d/f,
xqualis ponatur :F,pcr {sccﬁdam aut tertiam propofitionem:coneCtantdrg; rectx
¢/g'& g/f,per feciidum poftilacd. - Erant ii;uq;'g'ina'lé't"cra_a/b./&a/c/tr_iigu a/bre,
Zqualia dvobus lateribus dve/& d/g/trianguli d/e/g/alterum ajten;& qui fub cifdé
lateribus continentit angtili adinuicém zquales,per conftructionem. Bafis igitue
© 0 Ta o 7o 4 brebafi'erg, per quartam propofitionem eft zqualis.:
- /N €His ita-pramiflis,quoniain triangulorum adinuicem
' comparatorum, varia contingit habitudo:poterit itaque
-\ - re€@a /g, diucrfis incideré todis,vtpote, aut in dirccti
—y ipfius e/f, dut fupra,vel infia.Cadat ergo primum in re-
- - ™ &am e/fvtin hac prima figurz difpofitione Igitur cam
cj.

Céftru&io fis
ﬁuw gencras
$.

Primus infes
rendi modus.
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a 4 - intriangulodse/g,ab angulo quiad d- in oppofitum la-

A . /| tusesgre@aproducatur d f,dinidés tum ex hypothefi,
tum ex conftructione ipfirm ¢/d/g/anguli:diuidecquogs
: / \ ipfa d/f, bafin e/ g, in punco quidem f. Eft itaque bafis

c/f, pars ipfius ¢/ g: & propterea ipfa ¢/g, maior cadem
g e \

v . ¢/f,/per nonam communem fententiam.Ipfi porro e/g,
xqualis oftéfa eft b/a& breigitur bafis,maior cft bafi e/f,pér conuerfam fextz c6-

Secundus mo Munis {entétiz interpretationem @ Quadd fi e/g/reta inciderit fupra o/f; velutin

dus.

feclda figurasfiet trianguld e/f/g,ex tribus bafibus céftintum.  Etquonid triangu

. ldsfrglatas d/fAlatert d/greft zquale : zquus erit & d/f7g/ angulus, angulo d/g/f,
... perquiritam propofitioné:Atquid/g/f/angulus,maior eft angulo e/g/f,pet nonam

communeém {éhtentiam:& d/f7gvitag; angulus,maior erit eodem angulo ¢/g/f, per

. eandem fextz communis {entcntiz conuerfionem:. A ngulo rarfum d/f/g;maior eft

Terti?!modus V E 3

cay b gt o angulus c/f/g,népe totus fua parte:& proptercaipfoan-
- Coa oc/g/f/tantb maior. Omnis porro tridguli maius la
-+ tus;fub maiori angulo fubtenditur, per dectmamo&taud
. propofitioné:maior cft itag; ¢/g,ipfa ¢/f/reta. Prazoften-
y - fumeft auté g & brc/ipfi e/g/cozquaturbafis ergobre,
=\ ¥ bafie/f/confequenter eft maior. CClimauté e/g/fub ca-
e 8 deme/fyvt in tertia figurz difpofitione,ceciderit:idé etid
condudetur. Nam in triangulo d’e/g,a limitibus lateris d/e;binx re&tz linc d/f/
& ¢/fintror{um conflituentur:crunt itag; d/f/& ¢/f/reliquis ipfius trianguli lateri-
bus dg/& e/g/minores;per vigefimamprimam propofitionem. Subduétis ergo
d/f:& d/g/inuicem zqualibus:quz relinquétur crunt pa-
riter inzquales, ¢/g/ quidem maior ¢/f. Ipfi porrd ¢/g,
zqualis méftrata eft b/c: cécludes ergo turfum,b/c/ba-
fin fore maioréipfabafie/f. Igitur fi bina tridgula,duo
latera duobus lateribus zqualia habuerintalterumalte-
riangulum vero:&c:vt in theoremate.Quod oftendere
‘ - fuerat operzpretium. ,
- - Oebprpa  Isy Pgéocote. ke,
och o Tplyewe mie o Aweis g fuat wheveeis 1Gee Ty Waioap ikatipa, Tiv
T Caanp & 78 Paervws padowe Sxyykad This paviep afig yavico’ padow ifm This Kzzd T 1
owp todady TEUEX0 MNP, '

Theorema 16, Propoﬁtio 25.

s S 1bina trlangula duo latera duobus lateribus 2qualia habue=

2§

rint,bafin verd bafi maiorem:angulum ctmq; {ub zqualibus .

rectis lineis contentum,angulo maiorem habebunt.

ORONTIV.SADentur inquim bina triangula a/b/c/& d/e/f/, habentia duo

lateraa/bs&arc, duobus lateribus d e/& d/f/zqualia alterum alteri,vtpote,a/bripfi

d/e,& arcipfi d fiefto auté bsc/bafis,maior ipfae/fi Aio verfa vice,angulum brac,

angulo e/d/f/cflc maiorem. %{_Joniam angulus b/a/c/non potett in primis zqua-
lise

* propofitionem forctzqualis. Eft autem brc/bafis, maior

ipfa e/f; per hypothefin. Neg; rurfum angulus bsas,

~ minor erit codem angulo e/d/f: quonii bafis b/c, minor

e angulo ¢/d/fbafis enim b/c,bafi e/f/per quartam

£ jtidem foret bafi e/f,per antecedenté vigefimamquarts -
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propofitionem.Atquidata cft maior:non eftigitur angulus brasc,ipfoe/dfrangulo

minor.Patuit auté @ nec cidem #qualis:ergo maior. Sibina igitur triangula duo
latera:& reliqua, vt:in theoremate.Quod erat demonttrandum. .
T oddbppmigy Ppdtas  ws. :
~ Apddo Tpiyene mis Ao yuvic? meis fuai perions (G Pxninariony inario, ugl pinp
wewiep & wAwgE lonp s ol Thir #g s foaus povios, § Thi Kz rerouey b
piocp T lawpyonbp,kod e Noiwas Wheugies Toeis Noroeig wAweaig ioves 1ha taetigay uarie
exykod This Noimrip yoovipey 78 Aovwrfl poovizes ,

P " Theorema 17, Propofitio 26,
26 S I bina triangula,duosangulos duobus angulisalterum alteri
) zquales habuerint, vaumg; latus vni lacéri quale,aut quod.
' zquis adiacet angulis; aut quod fub'vno zqualium angulorum’
fubtenditur:reliqua quog; latera reliquis lateribus 2qualia alterd
» alteri,& reliquum angulum reliquo angulo 2qualem habebunt. .

O RO N TIVS. €Sintduo triangulaab/c/ & d/e/f, habétia duos angulos qui
ad latus b/c, duobus angulis qui ad latus ¢/f/ alterum alteri zquales,vtpote,a/b/c/
ipfi d/e/f,&asc/b/ipfi d/fe,vnum praterea latus vnilateri zquale: primé quidem -
quod xquis adiacet angulis,hoceft b/c/ igﬁ ¢/f.Dico propterea,quod & reliqua la- Prime partis
tera reliquis lateribus alterum aleeri habebiit zqualia,a/b/quidem ipfi d/e,& asc/ f:“‘aﬁ‘};:";’
ipfi d/f: atg; reliquumangulum b/a/c,reliquo’e/d £ zqualem.  Si nang; a/b/non pog'x’,eﬁ fatey
, fll)xcrit zqualis ipfi drenltera earum maior erityvtpote a/b.poterit igitur d maiori nun. '
asb,fecari,ipfi d/e/minori zqualis; per tertid propofitioné. Abfcindatur ergo,fity;.
b/g:& corineQatur c/g/re@ta,per primum poftulatum.Bina itag; latera g/b/& brer,
trianguli g/b/c,duobus lateribus d/e/& e/t trianguli d/e/f,cruntalternatim zqua.”
lia:& quiad b/& e/fub zquis lateribus contirientur anguliadinuicem 2quales,pet
hypothefin.Bafis igitur c/g;bafi d/f, & reliquuis angulus g/c/b/reliquo qui ad f(fub-
quo latus zquale fubtenditar)erit per quirti propofitionem zqualis. Eidein por-
roquiad f/angplo,a‘egum cﬁ) angulus a/c/b,perhypothefin.duo igiturangtlia/c/b/!
& g/c/b,eidem qui ad f/angulo erunt zquales:& proptérea zq'nﬁcs adinuiccm,rc‘t
> 9\ primain communcm féntentiam. totus itaque angulus,’
/. \ . . fuz parti zquabitur:quod per nonam communem fen-
"\ tentid eft impoffibile. Non eft igitur a/b/maior ipfa de.
{_fimiljter oftendetur,qudd ncgs minor.crgo zqualis. Et
e € quonid brdiphie/f/per hypothefineft zqualis:bina ided
latera 3/b/&bre/triaguliasb/c,duob? Tateribus de/& c7 freridguli dre/f funt zqua-
lia alterum alteri:& Zquilés quii ad b/& ¢/coinprehendunt angulos,per hypothe-
fin. bafis itaq; asc,bafi d/f(feu reliquum lacus,teliqué lateri)atg; reliquus angulus :
brasc,reliquo e/d/f, per-quartam propofitionem zquatur. {(Sint auté qu fub al- ?mf":‘
tero zqualiumfubtendantur aspuleram laters adinuicem zqualiadcilicet a/b,ipf fecida hypos
d’e.Aio rurfum;quod & teliquailatera,reliquis lateribus habebunt zqualia,alterd thefi laters.
alteri,vtpote a/c/ipfi d/£,& b/c/ipfi e/f:atque reliquum angulum qui ad a/ reliquo:
qui ad d/zqualem. Indrimis ejmifi b/c/non fueric ,~zqi;h§; ipfi ¢/faltera maior
~ . critefto verbi gratia ¢/f.poterit ergo ab eadé maiori e/f,fecari unalii}ijﬁ minori
" bre,péritdreis propofitions! - Séckear itaq; & fitie/h:conheatirgs d i retta,per
primuRe pottulscope Enntigitns bina lateraab/& bie/ eriangnli a/byc,rqualia
' : cij.
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duobus lateribus d/e/& e/h/triangulid/e/h/alterumalteri® quiad b/& efubeifdé

zquis lateribus continentur anguli,funt per hypothefin adinuicemquales . Bafis
ergoa/c;bafi d/h: & reliquusangulus a/c/b,reliquo d/h/e(fub quibus zqualia fub-
tendiitur latera)per quartam propofitioné zquabitur.Angulus porro d f/e,cidem
angulo a/c/b,per hypothefin eft #qualis. duoitaq; anguli d/f/e/& d /hre,cideman-
gufo quiad c/erunt zquales:& zquales proptereaadinuincem,per primam cému-
as 4, . nemfententiamIntrianguloigitur d/f/h,productof/hy
- latere, exteriorangulus d/h/ ¢, interiori & ex oppofito
d/f'h/ zquabitur angulo: quod per decimamfexti pro-
. pofitioné eftimpoffibile.Non eft igitur ¢/f,maior bec.fi-

b e ¢

- - rurbre, eidem e/fieftauté & a/bvipfi d/e per hypothe-
fin zqualis. Binz igitur a/b/&b/c,duabus rurfumide/& e/fAunt zquales alteraal-
teri:&X 2quos adinuicem per candem hypothefin capiunt angulos.Reliquum ergo
latus a/c,reliquo d/fhoc eft bafis bafi,atg; reliquus angulus qui ad a,reliquo qui ad
d,refpondenter zquatur,per {zpius allegatam quartam propofitioné. Ergo fi bi-

¢ mili difcurfu montftrabitur,g nec minor.zqualis cft igi .

na tridgula duos angulos duobus angaulis alterum alteri zquales habuerint:& que -

fequuntur reliqua,ve in thcor_cnhtanod opottui,t’dcmonﬁraﬂ'c.

o etbenpn wy. ' . DPethag  xg
Ap &g dWo tubéao’ vBain ¢ pafiisGe Tots oix Mt ywrias’ igees &R INatg TN, TrcgdRye
Aot Soovrou alihoae od evb&oee, . .

, ‘Theoterra 18, Propqﬁtio 277,

. I in binas re&tas lineas rea incidens linea , alternatim an-
D gulos zquos adinuicem fecerit: parallelz adinuicem ipfe re-

&= linex erunt. T o
O RO NTIV S.€Sintbinx re@tz linex a/b;& ¢/d,& in eas incidat e/f/reta, cf-
' ficidrg; alternos angulos a/¢/f/& e/f/d/zquales adinuicem. Aio qudd a/b/re&ta, pa-
rallela cft ipfi d. Sinang; minime forent fgagallc':lae:prodmfh\: tandem inaliqua
arte conpenirent,per conuctfam vitimz diftinitionis.Concurrant ergo(fi poffibi-
efit)ad partes b, d, in pun&to quidem g. * Efficictur itag; triangulum e/f/g, cuius
exterior angulus a/e/finteriori & ex oppofito c/f/g/zquabitur:quod per decimi-
{cxtam propofitionem non videtur effc pomb'ilc.bfm coueniunt igitur /b, &c/d,
- ", adpartes b,d.nequefimilitet ad partesa,cidem nig fe-
ca \ - queretut inconuenicns. Qua autem in nulla parte con-
ST °\ v ,:51' -ueniunt,per yltimam diffinitioné exiftunt parallclz.lﬁ::-
' : 7L aray o
ETTTTE

", turabpanallelacttipfiéd:  Siinbinas ergo rectas
- 3t teliqua, vt in theoremate.Quod
.. cnatoftendendum. . o

T ougnpe o Wy - Peidme ke,

. neas:& quz feq

E Apis' Mo oo’ tudlam &ty This s parvisy THoinig o &mevoesriop wod udt
A 'm v

% i piteh iowp anifyi misoirds & wOl e dwand pulen Fualpdgdaig Tomes aify mocpd-
Muhoi RAiAug Soeroey ook iufiion. s ot " AT ST
© -+ Theorema 19, . - Propofitio a8s: 1 .7,

S Iinbinas re@aslineas re@a incidens linea,exteriarem angus

27

‘28
lutn intériori & oppofito adeafdem partes zqualem fecerit,
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aut interio res & ad eafdem partes duobus rectis gquales:parallele

crunt adinuicem ipfe rectz linee.
ORONTIVS. Sint rurfum binz linex a/b,c/d:& in eas incidens e/f/reta,
efficiat primim exteriorem angulil e/g/a, interiori & ex oppofito ad cafdem par-
tes g/h/c/zqualem. Dico,quod a/bripfi c/deft parallela. Angulus enim g/h/c,angu
loe/grasper hypothefin eft zqualis.cidem rurfum angulo e/g/a,zquus eft ad ver-
ticem pofitus b/g/h: per decimamquintam propofitioné. Anguli porrd qui cidem
®quartur angulo,2quales funt adinuicem: per prima communem fententii. Angu-
lus itaque b-g/h,zquatur alterno g/h/c.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d,per vigefi-
. mamf{eptimam propofitionem. Sint rurfum interio-

: x/ ) res &ad eafdem partes a/g/h/ & g/h/cranguli,binis re-
@ / b &is zquales.Aio rurfium,qudd & cadema/ Jipfi /deft
o——f— 4 parallela. Anguli nang;a/g/h/ & b/g/h, duobus itidem

/ retis zquitur, per decimamtertiam propofitioné. Qui
f ~ autéeifdem, vtpote binis reétis, fant zquales anguli,&
adinuicem funt zqualcs:-})cr primam communem fententiam. Duo itaque anguli
a/g/h/& g/hrebinis angulis a/g/h & brg/h/funt zquales.A quibus fubducto com-
muni angulo a/g/h:reliquus b/g/h,reliquo & alterno angulo g/h/c/zquabitur:per

tertiam communem fententiam. Parallela eft igitur a/b/ ipfic/d :per candem vi.

gefimamfeptimam propofitionem. Si in binas itaqs rectas lineas,reta incidens -
nea:&c.vt in theoremate.Quod demonftrare oportebat.
. Oubgnpx Ky Peibtais 8.
dp e mozpaRilow’ tuddocs’ (B {pmiaifovone, Tuese aia R ywrico ioves a Mihaues .

a1y Koek Tl £ T i i nod ETorarTiopykod UD T dvmt pigniowpkod s 0i g

Kotk Ut W dud prigy duadp Sgbaic iouee.
Theotema 20, - Propofitio 29.

29 IN parallelas rectas lineas, reta incidés linea: & alternatim an=

gulos adinuicem aequales,& exteriorem interiori & oppoﬁto &
ad eafdem partes zqualem,& interiores & ad eafdem partes duo=

bus rectis quales efficit.

OR O N T 1V S.Sint a/b/& c/d/invicem parallelz:in quas incidat reGta e/f.
Dico primiim, ¢ altcrnatim fumptos angulos efficit zquales: vtpote, a/g/hvipfi
‘hrd. “Nam fia‘g/h/né fuerit 2qualis ipft angulo g/h/d:alter corum maior erit.

Eﬁo maior(fi fieri poffit)a/g/h:& verig; inzquzﬁ‘:xm angulorum, communis adda-

tur b/g/h.Compofiti igitur anguli b/g/h/& g/hvd,ipfis a-g/h/& b/g/h/angulis mi--

Prima partis
oftenfio.

Dembftratio
fecidg partis

Prima theos
rematis pars.

notes crunt:per quartam communem fententiam. - Anguli porrda/g/h/& b/ﬁ/h’ o

binis re¢tis {unt 2quales:per decimamtertiam propofitioné.Igitur b/g/h/& g/h/d/
anguli, duobus retis erunt minores.In re@as ergo lineas a/ b/ & c/d/rea inci-
dens e/f, interiores & in eadem parte angulos duobus reétis minores efficiet. Con-
uenient itaque tandem a/b/& c/d/ re€tz linez ininfinitum produétz, ad partes

b, d:non crunt ergo paraljcle , per conuerfam vitimz diffinitionis. Hoc autem

, alterno g/ h/d. @Aio rurfum, eandem c/f/ reftam ex-
teriorem angulum, vtpote e/ g/ b, interiori & oppofi-

7£ aduerfatur hypothefi: zqualis eft igitur angulus a/g/h,
7R,

: to & ad ecafdem partes
PEe e / h Angulus fiquidem e/g/i,ipﬁ ad verticem pofito a/g/b,
' 7 . per decimamquintam propofitionem eft zqualis:patuit
c.iij.

/h/d, angulo zqualem efficere..

Pars feciida,



Tertia pars.

-
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e qudd & g/hvd. Biniitags anguli e/g/ b/& g/hvd, cidem
/ a/g/h/Aunt zquales:quapropter & zquales adinuicé,per
primam communé {ententiam.@[ Dico tandem,quod &

’ interiores & ad cafdem partes fumptos angulos, vtpo-
€ / te,a/g/h/& g/h/c,binis retis zquales efficit. Oftenfum
£ cft enim,quod angulus a/g/h,alternog/h/dreft 2qualis.
cSmunis vtrig; zqualium addatur angulus g/h/c.Bint igitur angulia/g/h/& g/hre,
duobus angulis g/h/c/& g-h/d,per fecundam communem fentctiam adzquantur.
Eifdem quog; angulis i/h/a& g/hd,bini reti funt zquales: per decimamtertiam
propofitionem.Eta/g/higitur atq; g/h/c/anguli,duobus rectis,per primam cmu-
nem fententid coxquantur. Inparallelas igicur retas lineas,re@ta incidens linea:
&alternatim angulos:& qua fequuntur reliqua,vt in thcoremate . Quod oportuit
demonttrafle. | Corollarium.

€ Quz igitur in parallelas retas lineas incidit, & inalteram perpendicularis exir
ftit:cum reliqua itidem cadit ad perpendiculum.

Otbpnpse  kay Peobeaie N
175 quli Eubela: oo RMuAosykod &MiNaus Gai TocgdAnNos .
“Theorema 21, " Propofitio 3o.

Vz eidem reétz linez paralleli: & adinuicem funt paralleli,
_O R O N T 1V S.€Sitvtrag; a/b/&c/dreta,eidem ¢/ parallela. Di-

00 a/b/ipfic/d fore itidem parallelas.Coincidat enim in ipfas lineas, recta quads

g’h’k. Cam igitur przfatz linez in eodem exiftant plano, & recta g/h- incidat in
a'b/& c/esparallelas:erit angulus a/g/h,alterno g/h/frzqualis,per primam partem
vigelimznonz propofitionis.Rurfum, quoniam reéta g/k/ incidit in e/f/& c/d/pa-
rallelas:zquus erit interior & oppofitus angulus h/k/d,exteriori & ad eafdem par-
\g tes,hoc eft, cidem g/h/f’angulo, per fecundam partem

a b ciufdé vigefimznonz propofitionis.. Duo ftagsanguli
. \‘1 ’ ¢ a/g/h/&hsk/d,hoc eft,a/gk/& g/k/d,cid€ angulo g/b/f/-
\ funt zquales: & zquales igitur adinuicem, per primam
< k\ 4 communem fesitentiam.Sunt autem a/g’k/& g/k/d/an-.
guli alterni,a rea g-kin a/b/&c d reétas incidéte cau-

fati.Parallela cft igitur a/b/1pfi c/d,per vigefimamfeptimam propofitioné. lelz _

cidem igitur reétz linez parallelz: & adinuicem funt parallelz. Quod oportebat
oftendere. | \ Corollarium. '
@ Quz vni igitur parallelarum eft parallela:alteri quoque parallela eft.

PoifAupa 1y Pebbears Aw. - -
16 7 flofof 7@~ opuciov, 7 lobeiorg tubciae aroepc AnNop ubGiacy ppaeppaip bepocy G

: S Problema 10,  Propofitio 31. - -

30

PE‘r datum pun¢tum,datz re&t= linez parallelarn re€tam lines 31

am ducere. S |
O RON TV S.(Efto datum pundti a:data verd linea reta,cui per 2/ pun&ta

oporteat ducere paralleld,fit brc.Sufcipiatur ergo in b/c/reta, cotingens punérids °
‘& connetatur.a-d reta,per primum poftulatum.Ad dataminfuper lincama-d,&
in ca datum punétum a,dato angulo reétilineo a/d/b, zqualis angulus reétilineus
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- - conftituatur d/as e: per vigefimitertiam propofitionem:

a, e Etquoniam in re@as ae/atg; b/c/ re@a incidit a/ d, effi-
o~ ciens alternos angulos zquales,hoceft a/d/b/ipfi drave:
b T —¢  parallela eft igitur ase/ipft b/c,per vigefimamf{eptimam

L propofitionem. Per datum itaque punétum a, datz re-
&tz linez brc, parallelam duximus a/e.Quod expedicbat facere.

. . Oedpnpe kP Pedbeaie AP,
Avrog ¢ 1pdvov pulie TBp WAL pSp RecerBAnbeong, i ikJos puvix fuai mig cits kgl
émovavaiopion 851.Q ad ofms B apiyduey Fés ywvio,duai dgbaig loox éof.
SO Theorema 22, Propofitio 32.

. Mnis trianguli,vno latere produ@o, exterior angulus binis o3 uzul«?row
3 O e P ; 5 0"’;3‘):3 gﬂlrs

interioribus & ex oppofito eft zqualis: & trianguli tres in= & e
-teriores anguli,binis funt rectis zquales.

ORONTIVS.CSit triangulum a-b/c:cuius vnum latus, vepote b, produca- Prima illatio
tur in d,per fecidum poftulaca. Aio primiim qudd exterior angulus ac-d,binis in- nis dembftras
terioribus & ex oppofito,hoc eft a/b/c, &b/a’ c/angudis eft zqualis. Ducatur enim
per datum punctum c, datz rectz linez a/b,parallela c/e: per trigefimamprimam
propofitionem.Quoniam igitur in a/b/& c/eparallelas,recta inadit a/c:zquus eft
angulus brasc,alternoascre, per prima partem vigelimenonzpropofitionis. Rur-
{fum,quoniam in eafdem parallelas a'bs & cse,coinciditre€rab/d:exterior angulus
e/c/d,2qualis eft interiori & opppofito,& ad eafdem partesa‘b/c,per fecunda par-

té elu{dem vigefimenonz propofitionis.Porro fi equas

- & ¢ libus angulis,zquales addatur anguli: qui inde céfur‘gét
. cruntadinuicem zquales, Fcr fecundam cémunem fen-
' ~ tétiam. Totus igitur angulus a-c/d, binis interioribus &

B - fi' 4—'(’.

oppofitis a-b/c/& bra‘c/angulis eft 2qualis.€(Dico infu. Secundz pars
tis vel illatios

per,quod eiufdem trianguli tres interiores anguli,binis ;%51 oo

funt reétiszquales. Patuit enim exteriorem angulum ac/d, 2qud effe duobus an-
gulis a/b/c/& brasc.Quibus zqualibus angulis,{t idem communis addatur angulus
a/c/brerunt’per fecundam communem fententiam,tres anguli a/bc,b/a‘c,&a/cb,
zquales binis angulis a/c/b/8a/c/d.Eifdem portd angulis a/c/b/& a‘c/d, duo recti
itddem 2quitur anguli,per decimamtertii propofitioné. Tres igitur anguli a-brc,
brasc,&a/c/b,trianguli a’b’c,per primam cemmunem fententiam,binis funt rectis
zquales.Omnis itaque frijguli,vno latere producto: & reliqua,vt in theoremate.
Quod 6portuit demonftraffe. Corollarium.
Q[Hinc fit manifeftum,cuiuflibet trianguli tres angulos, 2quales effe tribus angu- |
Lis altcrius cujufcung; trianguli:nempe, quod eifdem,vtpote binis reétis vtrobique
fint zquales.” S
P | J‘, . Ougnpe  xyy "~ Pedkas Ay.
_ 1 e iowest uged AoepaRiNgg i awk gyt pign émgSlpniBoces tubiontyk) ifoct iz T
ket roegde Rihai éof. . : : :
.. .° . Theorema .23,  Propofitio  33.

3 [ Quas& parallelos,ad_céfdem partes re¢tz linez coniungé:
- tes:& ipfe 2quales & parallele funt. | )

OR O NTIV S. Sintzquales &adinuicem parallclz recz linez ab, & c)d:
, cuy.
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quas ad eafdem partes coniungant rectz arc, & b/d.Dico a/c, & b/d/retas fore ad-
inuicem zquales & parallclas.  Conneatur enim b/c/diagonius,per prima poftu-
latcum.In datas igitur a/b/& c/d parallelas, reta incidens brc,efficit alternos angu-
losa/b/c/&bsc/d  adinuicem zquales:per primam partem vigefimznonz propofi-
tionis.Eft autem a-b/recta zqualis ipfi cd,per thothcﬁn:& vtrique comunis b/c.
Binz igitur a/b, &bsc/ trianguli a/ brc, duabus brc/ & c/d/ trianguli bre/d,funtal-
tera alteri 2quales: & zquos adinuicem continent angulos, nempealternosa/ bres
& b/c/d.Per quartam ergo propofitionem,bafis a/c/zqualis eft ipfi b/d:atque reli-

' ?uus angulus a/ ¢/ b, reliquo ¢/ b/ d/ zqualis , vtpote

’ b ub quibus zqualia fubtenduntur latera. Inretas itaque
lineas a’c/& b/d,reta incidens brc,efficit alternos angu-
P los asc/b/&c/b/d/adinuicem zquales-parallela eft igitur

o

X a/c/ reCta ipfib/d, per vigefimamfeptimam pro fitio-
. - nem.Patuitautem @ & cidem 2qualis. Aequas igitur & parallelas:& quz fequun-
tur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus. '

Odphpa  kd, Fedkate  AdL :

Qp TepaRrhoypcppwp xweiwp ok kmoroyriop @A gat T @ poviosyivon &
éobyuod i Sfpucf@- avme Nixe Tipa.

Theorema 24, Propofitio 34.

Arallelogrammorum locorum,latera quz ex opPoﬁto,&ans 34
p guli zqualia funt adinuicem:& dimetiensea bifariam fecat,

Primapars. O RO N T IV S. [Efto datum parallelogrammum a/brc/d:illius verd dimetiés
b/c.Aio primam,ipfius a/b/c/d parallelogrammi latera quz ex oppofito, & angu-
los fore adinuicem zqualia.In parallelas enim a/b/& c/d/reta inadens bc, facit al-
ternos angulos a-b/c/& b/c/d’ zquales adinuicem: per primam partem vigefime
nonz propofitionis. Eadem quog; b/c incidens in parallelas a/c/&b/d, efficic rur-
- fum alternos angulos a/c/b/& c/b/d- adinuicem zquales, per eandem vigefimam-
nonam propofitionem.Duo itaque tiangula'a’ b/ ¢/ &b/ ¢/ d, habent duos angulos
duobus angulis zquales alterum alteri:vmimque latus vnilateri 2quale,commune
fcilicet b/c,quod zquis adiacet angulis.Reliqua igitur latera reliquis Jateribus eriie
®qualia alterd alteri,hoc eft,a/b/ipfi c/d,& a/c/ipft brd:atque reliquus angulus qui
ad a/reliquo qui ad d/ zquabsitur,per vigefimamfextam propofitionem. Monftra:
uimus autem binos angulos qui circa bjuobus angulis qui circa c/fore alternatim
aquales: totus igitur angulus qui ad b, toti quiadc, cr?ecundam communem fen
tentiam zquabitur. Parallclo?ammi igitur a/ b/ cvd, latera qua ex oppofito,&an-
Pars fecids. - S guli zquantur adinuicem. Dico praterea,quod & di-
: - metiés illud bifariam fecat.Oftenta eft enim a/b/zqua-
lisipfic/d, atque as ¢/ ipfi b d: éftque b/ ¢/ communis.
e g Dina itaque triangula a/ b/ ¢/ & b/ ¢/ d, habent fingula

| latera fingulis lateribus 2qualia: & eos qui fub zquali-
bus lateribus continentur angulos (vti nunc monftrauimus) ﬁngu?atim zquales,
vtpotea/b/ ¢/ ipfibsc/d, & as ¢/ bs ipfi ¢/bs d:atque eum qui ad a/¢i quiad dv
zqualem. Conuenit ergo trianguluma‘brc, triangulo b/c/d. Quz autem fibimet-
ipfis conueniunt , zqualia funt adinuicem: per oftauam communem fententiam.
T riangulum igitur a/b/c/triangulo b/c/d/eft zquale.Dimetiens itaque brc,datum

_ parallelogrammum a/b/ud/bigl:'iam fecat.Quod oftendendum fuerat.
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Lo Osdgnpa Kt Pedbeane A oo
TA o ga ANNGYpoeppaae, ToE U} 7l dvrils Caswg dvaee, ko oF auis bumis TroegaRiNois,
iow & AiNois 85I, - . ‘
i - Theorema 23, Propofitio  35.
35 Arallelogramma in eadem bafi & in eifdem parallelis exiftés
tia,adinuicem funt zc{ualia. o
O RONTIYV S.@Sint parallelogramma a/bsc/d/ &c/dve/f, in eadembafi ¢/d;
atque in cifdem parallelis a/f/& c/d conttituta. Dico a/b/c/d/ parallelogrammum,
zquum efle ¢/ d/ ¢ £/ parallelogrammo. Secet enim in primis latus vnius, vtpote Prima theore
 e,alterius latus’b/ d, in puncto quidem g.Et quoniam parallelogrammorum lo. matis differg
corum latera quz ¢x oppofito funt adinmicem zqualia,per trigefimiquartam pro-
pofitionem:vtraque igitur a/b/& e/f,zqualis eftipfi ¢/d. Quz autem eidem zqua-
lia,&adinuicem funt zqualia, per primam communem fententiam: zqualis eft igi-
tur a/by ipfi ¢/f. Communis addatur bre: totaigitur ase, toti b/ erit zqualis, per
fecundam communem fententiam. Eft autem & arc, ipfi b/d/zqualis, per eandem
trigefimam quartam propofitionem. Binz itaque a/c/& ase,trianguli a/c/e,duabus
b/gx &by f/ triangulib/ d/ £ zquales funtaltera-alteri: & zquos adinuicem conti-
nent angulos, nempe exteriorem d/ b/ £/ interioriquiad a, per fecundam partem
. . .. Vigclmznonz propofitionis.Bafis itag; c/e,bafi d/f, per
& f quartam prc:BoﬁtionE eft zqualis: atq; erianguld a/cre/
/ triangulo b/d/f. A quibus fubduéto communti triangulo
bre/gireliqui trapezida/b/g/c,reliquo trapezioe/f/d g,
c d per tertiam communem fententiam zquabitur. Eifdem
rarfum zqualibus trapezijs , commune adijciatur triangulum ¢/ d g : confutgent
abresds &c/ds e/ £ paraliclogramma adinuicem zq ia, per ﬁ;cundan; commau-
nem fententiam. @ Quad fi latus vnius parallclogrammi,dimetiés alterius efficia- piffertia ter
‘ tur, vt in hac {fecunda figurazidem,fed pauld leuius,opn. cunda.

———7——>"% dudetur.Triigula enima/b/c/ & b/dv ¢, fupraferipto dis
i /" feurfuoftendentur zqualia adinuiccm.quigus adiunéto,
d l T

At

communi triangulob/c/d:confurgétab/cd& br esdrer
‘ : parallclogramma rurfum adinuicem zqualia,per fecun-
dam c3munem fententii. @Nec minus facile deducetur propofitionis intelligen- -rersia diffes
tia:vbi latus vnius pataliclogrimi, in latus alterius inciderit, velut in tertia figurz renda.
difpofitionc.Erfit enim rurfum a/b/& e/fzquales adinuicé:a quibus dempta com-
muni bre,reliqua a‘/c/rcliq‘uz brA,per tertid comunem fentétiam erit zqualis. Hinc
a__- e¢'h .4 ltrianguldasce,tridgulob/d/Af, velutifupri méftrabitur,
o ! 2quale\Qy i vtrigszqualium angulorii,addatur c6mune
| .i. . trapezi@ c:‘b/C/d:'refztlzbit iteruma/bve/d/parallelogri.
.+ el i mumycidem paraliclogrimocdre/f,perfecunds cdmu-
nemfententis 2quale: Irgiu.rr,pirallclogtinwin cadem bafi,& in cifdem paralle-
lis exiftentia,adinuicem funt aqialia. Quod éfatoftendendum.” ..o -
Ordgnuee ks, Pedbecre . . As. . St X
. A mocpaRuiypappua 10t 6O} T3p ivap Pdowsp Svioey kel oF s &umxig arepaRhidoig, -
»f«m&lb.i?\mi%x'.-: g - ' ' SR - o :
Theorema 26,  Propofitio 36. S
36 T™yArallelogramma inzqualibus bafibus,& in eifdem parallelis
exiftentia:adinuicem funt 2qualia. T

¢
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O R O N T 1V S.Sint abc/d/& c/frg/hsparallelogramma,in bafibus zquali-
bus c/d/&g/h, atque in eifdem parallelis a/fs & c/h/céfiftentia Dicoa/b/c/d paral-
Iclogrammum,zquari parallelogrammo e/f/g/h. Conneétantur enim rectz c/e/
& d/f,per primum poftulacum. Et quoniam parallelogrammum cft c/f/E/h,zqua
lis eft c/f71pfi g/h, per trigefimamquarti propofitionem.Eidem quog; g/h,zqualis
eft cvd,per hypothefin. Binz igitur c/d/& e/f,cidem g/h/funt zquales:& propterca
zquales adinuicem,per primam communem feritétiam. fintg;adinuicem paralle-
Iz,ex hypothefi. Qua autem zquales & parallclas coniungunt linez reétz, zqua.
Ies funt & parallelz,per trigefimamtertiam propofitionem:& c/e/igitur atque d/f/
" zquales funt & parallelz.Parallclogrammum eft itaque cvdve/£.1pfi porrod c/dre/fr
- parallelogrammo,zquum efta/b/c/d parallclogrammum,per trigefimamquintam
propofitioné: in cademenim bafi c/d,atque in eifdem parallelis a/ f/& c/b/ confti-
_tufitur. Et per eandem trigefimamquintam propofitio-
% ¢ nem,e/frg/h/parallelogrimum, zquum eft ipfi c/dre/fr
parallclogrammo:funt cnim in cadem bafie/f,atque in
_ cifdem parallelis a7 & ¢/ h. Binaigitur parallclogram-
ot " ma a/b/erd/&e/frg/h, eidem parachllogrammo c/dre/fr
funt zqualia: quapropter & aqualia adinuicem, per primam cdmunem fentétiam.
Idem ctiam oftendere liocbit,jc'quacunq; arallelogrammorum difpofitione: hy-
pothefi feruata. » Parallelograma igitur in bafibus zqualibus:& cztera, vt in theo-
remate.Quod demonftrare oportebat. :
' a Oidghus K&y ©  Tpobeare Ag.
TA 'lz’g{@w it WO} aiis kuasip Rdkoras Svme roed oF Aueig Gumeis ATcga BNl Tone R R
Aotg Bhipe : A

_ Theorema 27,  Propofitio - 37. ey
Riangula in cadem bafi, & in etfdem parallelis conftituta: 37
.. -1 adinuicem funt zqualia. L ‘ o ‘
ORONTIV S.€Sint triangulaa/b/c/& d/brc,in eadem bafi bre, atq; in eifdé
parallclis a/d/& brc/exiftentia. Dico triangulum a/b/c, zquari propterea triangulo
d/b/c.Praducatur enim verobiquea/d/re@a,v{gs ad punéta e/&f,per primum po
ftulatum-& per pun@tum brdacz rectz linex a/c,parallela ducatur Ig/c:atq; ipfibsds

.- parallelaert,per trigefimamprimi propofitionem.- Sunt itagsarc/bre/& dib/e/fr

¢ a - . ¢ parallelogramma, & in cadem bafi b/c,atque ineifdem

R ' - parallelis b/c/& e/f;per hypathefin coftituta: igitur ad-

, " inuikcem z1ualh,pa trigefimamquintam propofitioné.

Yo Triangulum a/bsc, dimidia ¢ft parallelogram-
o0 miaobreatg dibgtridgulum dimidid ipfius d/b/ofr

parallclogrammi:dimetientes enim a/b/& ord,ipfa bifariam fecant parallelogram.

ma,per trigelimamquaitam propofitionem. - Quaautem zqualium funt dimidid,

zqualia funt adinpicem, per feptimam commané fententiam Agitur ab/c/trian

gulum,zquum eft d/bic/ tridgulo: Ergo triangula in eadem baf:8 qua fequiitur

reliqua. Quod oftendendum fuerat. S

‘ ‘ Otdpnpa _  wn, Pedbegis . Awir .

TA 'zf:'wm w4} T8 lowp Pdowp Svme, Kok oF s dvniig MoepaRiNoIS, low &R

S Ao ofp, Theorema 28,  Propofitio 38.

TR.l,angula in 2qualibus bafibus,& in eifdem parallelis con- ;5

fticuca:adinuicem funtzqualia. . . :

FX~Y
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OR ONTIYV S.@Sintasb/c/& d/e/ftriangula,in bafibus Zqualibus bre/&e/f;
in eifdémg; parallelis a/d/& b/f/conftituta. Aiotrianguluim a/b/c, 2quii cffe d/e/f/
triangulo. Producatur enim vtrobiqae in dire@tum & continuum reéta ard,vig;ad
g/& h/punta,per fecundum poftulatum. Et per datum pun@um b, datx re@z li-
nez a/c;parallela ducaturb/g :atq; per £/punctum ipfi d e/parallela f/h,per trigefi-
mamprimam propofitionem.  Sunt igitur a/c/b/g/ & d/e/f/hy arallelogtamma,
in bafibus quidem zqualibus b/c/& e/fac in cifdem parallelis b/f/ & g/h/ per hy-
r Ppothefin conftituta: & proptet id zqualia adinuicem;

a d b : : Ir
% ~ / pertrigefimamfextam propofitionem. Atqui parallclo-
- amma a/c/b/g/& dse/f/h,a dimietientibus abs & d/f/ . -
b c ¢ ]

ifariam fecantur , per trigefimamquartam propofitio:

: nem.Eft igitur a/b/c/tridgulum dimidid ipfius a/c/b/gy
parallelogrammi,atq; trifgulum de/f/ipfius d/:/f/iu/parallclogrammi dimidium:
Quz aute zqualium funt dimidium,ea funt adinuicé zqualia, per feptimam com:
muncm fententiam.zquum eft igitur triangulum a/b/c,ipfi d/e/f/triangulo. T'rian
gul\a itaq; in zqualibus bafibus:&c.vtin theoremate.Quod demonfirandum erat.

Oedpnpac 0, Pedbens A0

A TG agiywver ot i g &unriig Bekoveas Svme kod DY ik v prépn,Kark oF Todis Ryl |

arocpaeRiNoss Eoip. ,
, Theorema 29, Propoﬁtio 39. '
39 R iangula ¢qualia,in eadem bafi conftituta,8 ad eafdem par-
tes:& in eifdem funt parallelis. '
ORONTIVS. @Sint in eadem bafi brc,atgsad eafdem partes a/& d/triangu-
Ia a/b/c/& d/b/c/adinuicem zqualia.Dico @ ex a/in d/cdnexa linea reta, ipfi bres
eft parallela.Si nang; a/d/non fuerit parallelz ipfi b/cpoterit per datum punGtum
a,ipfibsc/duc paral?cla,pcr trigefimamprim3 propofitionem.Ducatiir igieur, & fit
asc:qua vel inadet {ub a/d,aut fupra.Cadat primo infra,fi Eoﬂibilc fit:& per primd
poftulatum conetatur reta c/e.quee cim incidat intra d/b/c/triangtilfum, & aban-
guloquiad c/inb/d/fubtenfum latus extendatur:dinidet ipfum d/b/c/triangulum.
Erunt itag; a/b/c/& ¢/bsc/triangula in eadem bafi bre,ac in eifdem parallelis aze/
& b/c conftituta:zquum erit propterea triangulum e/b/c,ipfi a/bse/triangulo,per
crigefimamfeptima propofitionem.Eidem porrd absc/triangulo, zquil eft d/b/cs
triangulum,per hypothefin. Bina itaqs triangula &/b/c/& e/b/c,eidem a/brestrian-
gulo crunt zqualia: & proinde zqualia adinuicem, ll:cr
primam communé fententiam. Tridgulum ergo d-brc,
zquum erit ipfi e/b/c, maius fcilicet minori,feu(mauis)
totii fux partiquod né cft poffibile.Non cadit igitur ase/
parallela fub a/d. @I dem fequetur inconueniens,fi cadé
ase/detur incidere fuper a/d.Producta enim b/d/per fecundum poftulatum,conuae
niet tandem cum ipfaase,per quintum poftulatum:propterea quod re€taa/b,inci-
dens in a/c/8by/d/retas facit interiores angulos & ad cafdé partes a/brd/& braves
minores duobus re@is(nempe minores a/b/c/& brase angulis,qui per tertiam par
tem vigefimanonz propofitionis erunt binis rectis 2quales) Connexa itag; ¢/e/
re@a,per primum poftulatii,ea cadet extra d/b/c/triangulumefict propterea trian-
gulum d/g/c,pars 1pfius e/b/c/trianguli. Verunque rurfum,ipfi a/b/c/concludetur
zquale(e/b/c/quidem per trigefimamfeptimi propofitioné,& d-b/c/per hypothe-
{in)& e/b/c/confequenter ipfi d/b/c,totum fuz partizquiod rurfum eft impoflibile.

. Conuerf 3.

Prima oftens
fionis differés
tia.
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omne¢ fiquidem totum eft {ua parte maius,per nonam communend fententis.Non
cadit ergo patallelafuper a/d. patuit qudd nec infra.igitur ex a/inipfum d.T'rian
gula igitur zqualia:& quz fequuntur xeliqua.Quod oportuitoftendifle.

Gbgnper Ny - Dpibeas ' p. L
A Tor Tpiyowe T adi TG iowp Sdiorap Svix ked A1 T duTd pignykod of uiis dvs
, Tuig AocgaMiNois Bhip. P T e e : '
o - Theorema 30, - Propofitio 4o.
Riangula 2qualia in zqualibus bafibus exiftentia,& ad eaf= 4o

Conuerfa 3. “dem partes:& in eifdem funt parallelis.
O RO NTI V S.@Sint a/bsec/&derftnigula zqualia adinuicem,& in bafibus
xqualibus b/c& e/f(in dire€td quidem exiftentibus,femper velim intelligas)atg;
ad cafdem partes a-& d/conftituta: & connectatur a/d/reéta, per primum poftufa-
tum.Aio@ a-d,ipfi b/f/eft parallela.Nam fia/d/non fuerit cidé b/t/parallcia:pote.
rit per datum punétumaripfi datz lincz b/f/alia quzdam parallela duc,per trige
fimamprimam propofitionem.Ducatur igitur,fi poflibile fit:& fit a/g.Cadetitaque
asg/recta vel fuper a-d, aut infra.Quodcig; aute dederis:cam cii e/d(vtrag; in di-
* reéti produéta)cduenire neceflum eit.quonid ex a/in e/connexa per imaginationé
linea reta,incidit in a/g/& ¢/d, efficiés angulos interiores & ad eafdé partes ase/ds
Prima demss & c/a/g/duobus rectis(veluti fupra)minores. €Incidat ergo primi a/gAuba/d:&
m@" difs connectatur f/fg,per primi poftulatum,dirimens d/e/f/triangulum. Encigitur tri-
" angulum ge/t,zqui ipfi a‘b-c/triangulo,per trigefimamo@tauam propofitionem:
- funt enim in bafibus 2qualibus b/c/& e/f/ex hypothefi,& in cifdem parallelis a/g/
& b/frper datam conftructioné. Ipfi porroa b/c/triangulo,equum el per hypo-
thefin d-e/f/criangul. Triangula 1gueur dve/f/& gre/fetdem a/b/c triangulo eriie
zqualia:& zqualia propterea adinuicem,per primam communé fententiam. Itag;
triangglum d-e/f,zquum erit ipfi ge/ftriangulo:maius fcilicet minori,hoc eft,to
Secidapars tum {uz parti.quod per nonam communem {ententiam.cft impoffibile. At fi de-
fiuedificréda ¢y a/g/incidere fuper a/diconuenient rurfum a/g/ & e/d,idémque fubfequetur in-
‘ 8. .. conucniens. Producta fiquidem e/dn g, per fecundum
-poftulatum:conectatur rurfum f/g,per primum,cadens
extra d-e/f/triangulum. Tuncl; g/e/f/ & de/freridgula,
cidem a-b/c/triangulo concludentur zqualia:g e/t qui-
. £ dem per trigefimamo¢tauam propofitioné,& d-e/f per
ipfam hypothefin. Vnde rurfum totu g/e/f/triangulum,foz parei,hoceft, drc/fr
triangulo,per primam communem fententiam zquabitur.quod peripfam nonam
communem fententiam eft impoﬂibilc. Caditigitur parallela ex azin d/ verticem.
Concludendum ergo, triangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia,& adcaf-
dem partes:& in cifdem fore parallelis.Quod demonftrare fucrat operzpretium.
Notandum. @[ Eadem quog; via,fupradictarum fex propofitionum concludetur intentum, vbi
luraduobus oblata fuerint vel triangula vel parallelogrima:facta binatim,iuxta
ypothefin,corundem triangulorum vel parallelogrammorum comparatione.
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' L Theorema 31, Propqﬁtio 41. .
: ; I parallelogrammi & triangulum eandem bafin habuerine, 41




in eifdémq; fuerint parallelis: trianguli parallelogrammum du:

plum eft. R

O RONTIV S. @Efto parallelogrammum a/b/c/d, eandem habens bafin c/d/

cum triangulo c/d/¢,in cifdémg; parallelis ase/& c/d conftitutum. Aio a-b/c/d pa-

.. rtallelogrammum,fare doplum ipfius trianguli c/d«c. Conne@atur enim a-d/re-

&%PE?:WP‘EH! poftulatum, Triangula igitur a/c/d/& c/d/e/crunt adinuicé zqua-
3 l :

lia,per trigefimamfeptimam propolfitionem: habét enim eandem bafin ¢/d,funcys
- & M - - 0y in‘eifde parallelis a/e/& ¢/d. - Arqui triangulum ascids
c NG A dimidill eft ipfius asb/e/d/paraliclogrammi: fecat enimi

Uiy - v propofitionom.Que autemn funt equalia; ciuldem funt
s e oL idisidinmper conuerfam {éptitn comatunis feritétiz.
T riangiiltim igicarcrdreidimidium oft ab/c/dparallelogrammiz& ipfun itaque
parallclogrimum a/b/¢/d;eiufdem c/d/¢/triatiguli duplupn. Si'piranélbgrammﬁ
igitur & trianguld:&c. vtin théorémate.Quod oportebat oftédere. g1 dem quogs
demonftrabitur: vbi parallclogrammuth & triangulvm 2quales -habuerint bafes,
in cifdémqs fucrint pasalletis. - - Corollarium.

@Hin¢ it manifeftum,cur in dimetiendis rrianfulo’ru'm areis,dimidium bafis du-
catur in pecpendicularem:aiit ipfius perpendicularis dimidid,per bafin ipfam mul-
tiplicetur.Fit enim hoc modo dimidium parallelogranimi,quod incadem bafiatg
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in cifdem collocatur parallelis cum ipfb triangulo datd. _
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SRR . Problema 11, .. Propofisio 42, "

, 7 /00 illud bifariar dimetiens &/ d, per trigefithaimquartam

Notandus.

\ Ato triangulo , zquale parallelogrammum conftituere,in

dato angulo re¢tilineo. o

OR ON T IV S. Sitdatum a/bsc/triangulum,cui oporteat in angule 2qua-
li ci qui ad d,zquum parallclogrammum conftitucre. Diuidatur itaque brc/datus
bifariam in puno ¢,per decimam propofitioné: & corinetatur a/e/reta,per pri-
_ mum poftulatum-Ad datam infuper lincam re€tam e/c,datimg; in ea pun@tumee,
" dato angulo retilinco qui ad d,zqualis angulus retiline? céftituatur fre/cper vi-
ﬁcﬁmamtcrtiam propolitionem:Et per pun@tuma,datz reétz linez b/e/ parallela
ucatura/gatg; per punétum c,ipfi e/f/parallela c/g,per trigefimamprimam pro-
pofitionem. Et quoniam asb/e/& ae/c/triangula,in bafibus funt zqualibus bre/&
c/Garquein eifdem parallelis a/g/& b/c/conflituta:ipfa propeerea funt adinuicetm
@qualia,per trigefimamoétauam propofitionem. Tridgulum igitur abrc,duplumi
ST eftarescuianguliAtqui parallelogrammi fe/c/g ciufe
——£ 8 demase/criaguli duplum eft, per quadragefimampri:

in eifdémque funt parallelis 2/g/&b/c.Quz autem ciuf-

, "‘o#;‘j € ¢ demfunt duplicia , zqualia fint adinoicem: per fextam
ol o7 - communem fentétiam. Parallclogrammi ergofrec/g,
S et sequumipfi asbres triangulo dato < fufCipitque angulum

f/e/c, Zqualem ci quiad d. Dato itag; triangulo, zquale parallclogrammum cone
- Rignitut,in dato angulo redtilineo.Quod faciendum erat. o d .o
: i

- - mam propofittoncm:habent nanque candem bafin b/, =

Coftm&io fis
gurz.
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. Theorema sa, . - Propofitio a5 . ‘
Mnis parallelogrammi eorum que circa dimetientem funt 43
O parallelogrammord fupplementa,fibi ifuicé funt zqualia. .
Panallelogri QR O N T 1V S.QIngéllclogramma circa dimetientem alicuius dicuntur eflc

metientem. parallclogrammi,quando eyndem cum toto poflident dimetientem.Supplementa
Suppleméta. autem,vocantur reliqua. parallclogramma extra communem dimctiént_cm confti-
tuta. . Sit igitur a/bresd/ parallelogrammum,cuius dimeticns a/d, & circa ipfum
dimetienté fint e/g/& h/parallelogramma,{upplementa verd fint ¢/h/& g/f:quee

dico forc adinuicem 2quafia. Paralglclogratiunun; enim a7b/c/d,bifariam {ecaar

a dimetiente a/d,pet tngefimamquartam propofitionenyigitur a/b/d/triangulum,

. .. zquum eftipfi tmangnloa/c/d.Dimetiens infuper /k,bifariam {ecat e/g/parallclo-
N R rammum,necnon & k/d ipfium b/f,per.candem trige-

@ . imamquartam propofitionem. zquum.cigitura/c/k/
ol —K— € trisgulum,ipfi.a/g/k :atgs triangulum k/h/d, ipfi k/E/d/

* triangulo.Siautem zqualibus tridgulis xqualia jungan.
( " tursriangula:omnia crﬁtzqu;lia,pcr fecundam commu
N SN 4. nem fententiam. Triangula itags ase/k & k/h/d,triangu
lis a/g/k/& k/£/d funt zqualia.Patuit autem ¢ & totd 'a/bka'/triangulum,tmi trian-
gulo a/c/dvitidem cozquatur. Porrd fiab zqualibus triangulis,2qualia fubducan
tur triangula:qua relinquentur,zqualia eriit,per tertiam communem fententiam.
Subducétss itaq; triangulis a/g/k/& k/f/d/ab ipfo a/b/d/tridgulo,atq; ae/k & k/h/ds
triangulis,ab ipfo trianguloa/c/d:relinquentur g/f/& e/h/fupplementa adinuicem
zqualia. Omnis ergo parallelogrammi:&cvt in theoremate. Quod demonftrare

fuerat operzpretium. : e T
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T i . Problema 12, - Propofitio 44 -

“A . D datam re@amlineam: dato triangulo, zquale parallelo= 44
Agra-mmumconfhﬂcre,in datoangulo re&ilineo; - - -

Problematis g R O N'T'1V S. @ Conttrucre parallelogrammum ad datam lineam reGtam &
MEPEAT® in dato angulo rectilineo,eft ipfam lineam gatam coaffumerc inlatus eiufdem pa-
rallelogrammizfic vt cademlinea cum altero adiacentium lacerum, angulum com.
prehendatzqualem ipfi angulo dato. Eftoigitur data linea retaa/bad qud opor-
teat conftruere parallclogrammum,dato triangulo c/zquale,& in angulo zquali ei
Csftrustio fis qui ad d.-Producatur in primisa/b/ re@a in direGtumyfque ad punétum ¢, per fe-
gure. qundum poftulatum : &ad datam re@am lincam bre,ad datimgs in ca punétum b,
dato angulo reétilineo quiad d,zqualis angulus reilineus conftituatur £/b/c,per
vigefimamitertiam propofitionem-In ipfoconfequenter angulo f/b/e,dato triangu-
lo c,zquale céftruatur parallelogrimum f/g/e/b,per qgadr?cﬁmifccundam pro-
pofitioncm:extendatirque g/f7in dire€tum vique ad h,per fecundum poftulatum.
Per datum infuper punctum a, verique &f; b/ &g/ ¢/ parallela ducatyr b a, per
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trigefimam primam propofitionem:conne¢tatirg;,per primum poftulatum,dime-
tiensh/b. Et quoniam in rectas g/e/ & h/b, re@a incidens h/g/interiores angulos
&ad cafdem partes g/h/b/&h-g/c,duobus rectis minores cfficit (nempe minores
: ipfis g/bva/& h/g/e,qui binis rectis per vitimam partem

3 B T vigefimznonz propofitionis funt zquales) concurrent

; l | \b ergo tandem gre/& hvb, in infinitum ad partes b/ & ¢/

, produétz,per quintum poftulatum. Producitur igitur,
/. per fecundum poftulatum: & concurrant in pﬁé’toiPcr :

gL idem rurfum poftulatum,extendantur £/b/& h/a/vique

. , " ad pun@al, & m: & per datum punctum k,vtrique hrgs
& a/c/parallela ducatur Lk,per trigefimamprimam propofitionem.q His ita con Deméfiratio
ftru&is, quoniam h/g/l/k/ (Parallclogrammi » corumquz circa dimetientem h/k, 0is rellutio.
funt para%clogrammorum upplementa,fibi inuicem funt zqualia,per quadtagefi-
mamtertiam propofitioném: quum cft fupplementum feu parallelogrammum
a/b/m/V/ipfi /g/e/b/parallelogrimo. Eidem porro f/g/e/b/parallclogrimo, zqui -
eft datum c/triangulum,per quadragefimam{ecundam propofitionéata enim cons
ftructum cft.Igitur parallclogrammum a/b/m/,ipfi triangulo c/per primam com
munem fententiam cozquatur. Eft autem & a/b/m/anguﬁxs, ci qui ad d/ zqualis:
vterque enim zquatur }Pﬁ f/bse,a/b/m/quidem per decimamquinea propofitioné,
qui ad drvero per vigefimamtertid. Coaffumitur preterca data linea recta a/b, in
latus ipfius a/b/l/m/parallelogrimi. Ad datam igitur lined re€tama,b,dato trian
. guloc, zquale parallclogrammum conftruitur a/b/mv 1, in dato angulo retilinco
a/b/m,ei qui ad d/zquali. Quod facere oportebat. -

Peiphnpa 1y, Pgodsarg ’ pe. ) :
& Roboyar iubuyp e 5 ioop ocpaMNASypacppiop ousiGesau of 7 dodeiey {wbuypdppe
yovix. Problema 13, Propofitio 45.
45 DAto reétilineo, zquale parallelogrammum céftituere, in da-
to angulo redilineo. :

O RON TV S.€Sit datum rectilined a/b/c/d: cui oporteat conftruere zquale
parallelogrammunm,in datoangulo reétilineo qui ad ¢.Conectatur ergo brc/reéta,
per primum poftulatum.& dato a/b/c/triangulo,zquale parallclogrammum con-
ftituatur f/g/h/k,in dato angulo rectilineo'f/h/ k,ei quiad e/2qualizper quadrage-
fimamfecundam propofitionem. Ad datam infuper re€tam lined g/k, dato b/c/d/
triangulo,2quum conftruatur parallelogrammi g/k/l/m,in dato angulo rectilinco
g/k/ m, zquali cidem quiad e : perantecedenté quadragefimamquartam propofi-
tionem. Oftendendum eft itaque primum,hzc duo parallclogrima vnum effice-
re parallelogrammum:quod ita fit manifeftum.Quoniam anguli f/h/k/ & g/k/m,
cidem angulo qui ad efunt zquales,per céftructionem:{untigitur zquales adinui- Quad cstm
cem,per primam communem fententiam. Addacur vtrig; comunis angulus g/k/h: &;Pm“elw
igitur anguli g/k/h/& g/k/m,funt i:r,primam comimunem fententiam,zquales an $g07 PO
a gulis f/h/k/& g/k/h.Eifdé porro angulis f/h/k/& g/k/h, lelogrammé.
"[ ¢ i, duo reéti funtzquales anguli, per vitima parté vigefi.
‘ mznonz propofitionisanguli igitur g/k/h/& g/k/m,bi-
c nis funt rectis zquales,per ¢andé primi communé fen

/ N g tentiamIndiretaeft i%i{tur h/k/ipfik/m,per decimam-
b d 1

| quarti propofitioné. Rurfum quonid angulus f/g/k,
‘ , ™ oppofito qui ad hv per trigefimamquarta prgpoﬁ;ioné
. - dj.
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cft zqualis:patuit autem quod & g/k/m. Bini itaque an-
\ ¢ l guli f/g/k/& g/k/m,eidé quiad h/funt zquales:& zqua.
N ERANE £

h Jes propterea adinuicem, per primam communem fen-
- - tentiam.Communis rur{um addatur angulus k/g/l.ertic
igitur f/g/k/&kg/1- anguli, binis interioribus & ad eaf-
. J g k dem partes l/g/k & g/k/m,per fecundam cdmunem fen
& lq - fl——d tentidzquales. Ipfis porro l/g/k/& g/k/mv angulis, bini
i o reéti coxquitur, per eandem partem vitimi vigefima-
nonz propofitionis:per primam crgo cdmunem fententiam,anguli f/g/k/ & k/g/l/
funt zquales duobus rectis.In dircctum eft itaque f/g/ipfi g/l,per ipfam decimam-
“: quartam propofitionem.Eft autem & f/g/ipfi h/k,atq; g/l/ipfi k/m,per trigefimam.
“ quartam propofitionem zqualis:& veraque vtrig; parallela. Igitur /1, 8 h/ m, per
ecundam communem fententiam,{unt zquales adinuicem,atque parallel:& cas
itaq; coniungentes rectz linez f/h/& l/m,zquales & parallelz funt, per trigefima.
Dembfiratio tertiam propofitionem. Para)lelogrammum eft igitur f//h/my Huius autem pars
nis refolutio. f,g ‘h/k /triangulo a /b/c/zquatur;& rch’qua g/k/l/m/ipﬁ triangulo b/C/d,pcr ipﬁm
conftructionem . Totum ergo f/ 1/ h/ k/ parallelogrammum, ipfidato a/ b/ ¢/ d/
retilineo eft zquale: fufcipitque angulum f/ h/ m/ zqualem dato qui ad e/ angu-
16.Dato itaque reétilincoasb/c/d, zquale conftruximus parallelogramum f/1/h/m,
Notandum. i1, daro angulo reétilineo qui ad ¢.Quod faciédum propofucramus.qlIdem quog;
licebit oftend ere , vbi datum rectilineum, in plura duobus feparabitur triangula.
Cuilibet enim triangulo peculiare conftruetur parallelogrammum, per quadrage-
fimamfecundam & quadragefimamquartam propofitionem: quz fimul voum cffi-
cere parallclogrami ipfi dato rectilineo 2quale, haud diffimili difcurfu cuincétur.
Peofhpa 1dt Peibiarg  ps.
A 16 Tiig doddong tubeas’ Tempaywop ciwypanl o,
> Problema 14, Prop;y?tio 46.

EX datarecta linea,quadratum defcribere. 46
O RO N T IV S.QEfto data linca recta a‘b: ex qua fit operzpretium defcri-
bere quadratum.A dato itaque punctoa,ipfi reétz lineza/b,ad angulos rectos ex-
citetur a/c, per vndecimam propofitionem, indefinit2 quidem quantitatis, doneg
ipfam fuperet a/b. A qua fecetur zqualis eidem a/b:fitg;a d, per tertiam propo-
fitionem. Rurfum per datum pun@um d, ipfia/b/ re€tz parallela ducatur de, at-
que per pun&tumby/ipfia/ d parallela b/ e, per trigefimamprimam propofitio-

udddefcri fiem., Parallelogrammum cftigitur a/b/d/e:dico qudd & quadratum.Nam paral- -

ped pacallclo 14} g rammorum locoram latera quzex oppofito,zquantur adinuicem: per trige-
guadmum. o fimamquartam propofitionem .Acquum eft igitur la-
A d £ tusdresipfiasb:atque bresipfiasd.Satautema/b/& a/d,
b per conftructioné zquales.Quatuor igitur asb,a/d,bres
& e/d/latera,zqualia funt adinuicem: quz enim zquali-
I ‘ bus funt zqualia, & adinuicé zqualia ?unt, per primam
ob e communem fententiam.Aequilateril eft igitur a/b/d/es
parallelogrammum.Rurfum quoniam in parallelas a/b/& d/e/reta incidita/c: fa-
cit igitur interiores &ad cafdem partes angulos b/a/d/& a/d e,binis re¢tis zquales,
per vitimam partem vigefimznonz propofitionis.Retus autem eft quiad a/angu
lus:igitur & qui ad d/retus.& qui ex oppofito confiftuntad b/& ¢/ anguli, itidem
reti funt: per eandem trigefimaquartam propofitionem. Retangulum cft igitur
a'b/dse/parallelogrimum. Patuit ¢ & zquilateri: ergo quadratd, per trigefimam




diffinitionem-Ex data igitur linea retaa/b, quadratum defcripfimus.Quod opor-
tuit fecifle.. Corollarium, -
@ Quz abequalibus igitur lineis rectis quadrata defcribuntur,zqualia funt adin- -
uicemn:8 ediucrfo.qua autem ab inzqualibus fiunt quadrata, funt inequalia: maius
quidem quod a maiore,minus autem quod 4 minore defcribitur.
o Otdenpn . A, Pedbeaie pé
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o _ Theorema 33, Propofitio 47 , .

47 X Nré&an%ulis triangulis,quadratum quod ilatere feGtum anz

_gulum {u tendente fit,equum eft quadratis qua fiunt ex ¢ |aces

ribusangulum re€tum continentibus. b SR

O R O N T IV S.€Sit rectangulum triangulum a/brc,cuius fub b/a/& a/c/lateri-
bus cétentus angulus,rectus exiftat.Dico g defcriptd ex b/c/quadratum,ijs quz ex
b/a/& a/c/fiunt quadratis,eft zg:alc.Dcﬁ:ribétur ergo quadrata,per quadragefimi-
fextd propofitioné: ex b/c/quidem quadratiib/c/dse,ex asbrverd a/b frg, & exipfo
a/c/quadratii a/c/h/k. Deinde per a punéti,vtrig; b/d/& c/e/parallela ducatur a/l:
- per trigefimdprimi fropoﬁtlonE-PaljaUclogrima igitur cruntb/l/&/lsquadran-
) gﬁla. Connecétatur deniq; a/d/& c/f/linez re€tz:per primd poftulatum. Et quonid Alterits pars
- ad re@am lined a/b,atq; ad cius punctiia,duzx rectz linex a/c/ &a/g/né adcafdemt ;¢ dembitras
partes duétz,angulos vtrobig; rectos efficiunt(re@i enim funt,qui drca pun@ii a/
cofiftuntanguli)in direti cft i?'tur asc/ipfia/g:& a/breonfequéter ipfi a‘k,per de-
cimiquarti propofitioné.Parallcle itag;{unt b/f/& c/g:fimiliter & b/k/atqsc/h.Cd
orrd omnes anguli recti fint adinuicé zquales,per quarti poftulatum: erit angu-
£l$ a/b/f,zqualis angulo ¢/b/d. Communis apponatur angulus a/ b/ ¢ totus igitur
' a/brd,toti £bsc/ angulo, pet fecundam cémuné fenten-
_ > : tiam erit zqualis. Rurfum,quoniam per trigefima diffi-
. / | \ A nitionem,zqualis eft a/b/ipfi b/f,atque b/c/1pfi b/d:funt
b igitur bina latera a/b/& bd/ triangulia/bd, duobus la:
teribus £/b/& b/c/tridguli f/b/c/ zqualia alterum alteri.
& xquales continent angulos a/b/d/& f/b/c.Bafis ergo
asd/bafi f/c,& trianguld a/b/d/triangulo f/b/c, per quar.
ti zquatur gropo itioné. Ipfius porrod triangulia/b/d;
duplum eft b/l/parallelogrim, in cadem bafi b/d, atq;
in cifdem parallelis a/1/& b/d/conftitutum:per quadra-
S gefimamprimam propofitionem.& per candem propo-
fitionem,a/b/f/g/quadratum,duplum ipfius f/b/c/trianguli :hari)cnt enim eandem
bafin b/f,in eifdémg; confiftunt parallelis £/b/& g/c. Quz auté zqualium duplicia
funt,% adinuicé funt zqualiazper fextam comuncm fententid.Igitur b/lparallelo
grammi,zquii cft/a/b/t/g/quadrato. Haud diffimili via,oftendetur ¢/Uparallclo- Relique pats
rammii,2qufi efle 2/c/h/k/parallelogrammo fiue quadrato:Conriexis enim ase/& ™ ° <™
%/h/lincis rectis,per primum poftulatum:erunt rurfum a/c/e/& bzc/h/tridgula ad-
inuicé chualia.Et cam c/l-parallelogrimum duplum fita/c/e/ trianguli, & quadra-
tum a/c/h/k/ipfius b/c/h/erianguli itidem duplum, per eandem quadragefimipri-
mam propofitionem:concludetur tandem parallelogrammum c/l,2quar1 quadrato
asch/k. Atquib/l& o/l parallelogramma,conficiunt quadracum b/e/dve, quod fie
exb/c:quadratum crgo bre/d/e,zquum eft a/b/frg/ & asc/h/ks deferip tij exa/b/&
_ o ij.

d
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a/c/quadratis. In re€angulis itaq; triangulis:& qua fcct;untur reliqua,vtin theo-
Notandum. remate.Quod expedicbat demonftrare. @ Hoc fpectabile & femperadmiridum
~© alto o+ theorema, Pythagoras in his fertur offendiffe nume.
I 11 TiS,3,4,5: velutex obiecta potes elicerc figura.in quaan-
+ -~ "gulus quiad b/rectus eft: & qualium partium a/b/latus
eft trium,& b/c/quatuor,talium a/c/re€tum {ubtendens
angulum y/rcpcritur.(?ninquics porrd 5,faciunt 25:ter
. 3 verdr9,& quater 4/fedecim.atqui 9 & 16/coficidt 25.
. Corollarium. |
QIn triangulis itaque rectangulis,duobus lateribus datis,ipforum adminiculo,de-
uertire licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tum additionem,
tum {gbductionem adinuicem , & lateris feu radicis corundem inueftigationerg.
Quemadmodim in dimetiendis rerum paffim offendes magnitudinibus.

: Oibpnpa AR, © nPpofiaig P '
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Theorema 34, Propofitio 48.

Coueta prg Q trianlguli quod ab vnolaterum quadratum,zﬂuale fueritejs 48
R que reliquis trianguli lateribus quadratis:angu us coprehens
fus {ub. reliquis trianguli duobus lateribus,reGus erit.

O RO N TIV S.@Efoasb/c/trianguliquod ex b/c/quadratum,zquum eis quz
ex a’b/&asc/lateribus fidt quadratis:aio propterea,anguliba/c/fore re@ti. A da-
to enim punéto a,datz linez a-c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimi pro-
pofitione.Et per tertiam propofitioné,ponatura-d/ipfi a/b/zqualis:connetatirg;
c/d/recta,per primi poftulati. Cam igitur a/b/ipfi a/d/fit zqualis: 2qui eft quod
ex a/b/quadratum,ei quod fit ex a/d,per corollarium quadragefimafextz propofi-
tionis.Addatur vtrig;,id quod ex a/c/quadratii. Quz ex a/b/‘ifitur & a‘c/quadrata,
xqualia funteis quz ex a/c/&asd/quadratis:per fecun-
dam communé {fentétiam. Eis autem quz ex a/c/ & ad/
quadratis,zquum eft quod ex ¢/d,per antecedenté qua-
dragefimamfeptimi propofitioné : angulus enimc/a/d/
rectus eft. Quadratis porrd quz exa/b/& a/c,2quum
. cft quod cx b/c/quadratum: per hypothefin. Que auté
zqualibus funt zqualia,ca funt zqualia adinuicé,per prima communé{ententiam.
Quadratum igitur quod ex b/c,#quum eft ¢i quod ex c/d/quadrato. Aequalis eft
ergobsc/ipfic/d:zqualia enim quadrata funt,que ab zqualibus defcribuntur lineis
rectis. Pofita eft autem a/dvipfi a/bszqualis,& ac/vtriq; c6munis.Bina ergo late-
raa/b/& asc/trianguli a/b/c,binis lateribus a/c/& a/d trianguli a/c/d/funt alterna-
tim zqualia:bafis quoq; b/c,bafic/d/zqualis. Angulus igitur bsac,angulo cva/d,per
oftaud propofitioné cft zqualis. Eft auté c/a’d,angulus rectus,per conftructioné:
& bsa/ ¢/ igitur angulus re€tus eft. Si trianguli 1tag; quod ab vno laterum qua-
dratum:&c.vt in theoremate.Quod crat oftendendum.

£® Primi Libri Geometricorum Elementorum, Qé ‘

FINIS. : .
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‘ D PagaMuhdypappop Sgeopbviop, -
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Parallelogrammum re€tangulum.

g Mne Pa__rallclogrammuin re¢tangulum, fub dua-
| bus re¢tum angulum comprehendentibus reétis

lineis dicitur contineri.
£} B O R ONT IV S.@Parallclogrammum,dicitur figura qua- Quid paralle
AN LN drilatera,ex oppofitis lateribus adinuicem #qualibus compre logrimum.

S el henfa. Sunt autem parallelogrammord quatuor tantummo- Quot paralle
do genera:vtpote, quadrati,altera parte longius, rhombus,& rhomboides:quem. logrammord
admodiim trigefimacertia primmi libri anté monuimus diffinitione.Vtrung; porrd 5™
& quadratum &altera parte longius,rectangulum adpcl_latur:cétinc'tﬁrq;?u dua:
bus lineis rects ad re€tum conuenientibus angulum, quarum altera in reliquam ,
abftrattiue duta, ipfum efficit parallelogrammum. @ Vrex ab/c/d/potes elicere gyem

; ; . pluma.

parallelogrammo:quod fub a/b/& a/c/lateribus, re€tum qui ad a/conprehendenti-
bus angulum,continetur.Non poteft enim angulus qui

e f bt ad a/fore rectus, quin per vigefimamnonam & trigefi-

oo mamquartam propofitioné libri primi, reliqui tres an-
e o’coe ‘ li fint ifidem re€ti. Imaginanda eft igitur a/b/ reéta,
e uere dire@a via in c: & pun&ii b/defcribere latas b/d.

, vel a/c/re@am,venire recto fluxuin b:atq; punétum ¢
efficere latus c/d. Tta enim abftractiue defcribuntur parallelogramma retangula.
Ad quorum fimilitudinem, numerus per alium quenuis munerum muleiplicatus,
planum atq; re€tagulum efficit numera: vti fubieta videtur indicare figura,in qua -
6/vnitates per s/multiplicace,reddunt 30/planum & rectangulum numerum.

: SR : Ivopwp af. ' o ,
Y Avide % mgaNorpdppov xwels TSp bk Thi 8% perpop dursp by mepaRuios
ypetppop davioviny (b mis fuoi mocgaTANgSpad Popop keNGBw. _
R | Quid gnomon. - | |
2 OMnis parallelogrimiloci eorum quz circa dimetienté illius
funt parallelogrammorum,vnumquodgq; eorum cum binis
fupplementis,gnomon vocetur.
diiij.
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O R ON T1V $.€Quanquim gnomonem pfopri¢ intelligamus reftangulum:
accipitur tamen {upra {cripta gnomonis diffinitio, pro quacung; figura ex _uobp_s
cuiufuis oblati parallclogrammi{upplementis, & altero corum quz circa dimetié-
tem illius funt parallclogrammoril comprchenfa Diximus autem quadragefima-

Videasprimi tertia propofitione primi libri,quaznam fint parallelogramma circa dimetientem
alicuius confiftentia parallelogrammi:quz item fint corundem-parallelogrammo-

Gnomonisex rum fupplementa.@Sit igitur a/bscdsparallelogrgmmum, &;ilitus d"ime_m_:n_s asd:
emplum. i caverd dimetientem confiftant g/e/& f/h/parallelogramma,‘atque illoramifup-
p , . plementa g/£/& c/E.Dico itaque g/c/pyrallelogrammd,

e i . vni cum bunis fupplementis g/f/& c/h:;gnomonem effi-
g 3._>L_-—~ & cere f/g/e/hfeuf/a/h.Cuifi agdatur f/h-parallelogram-
mum:totum integrabitur a/b/c/d. aut fi eidem f/ h pa-
rallelogrammio,gnomon circumponatur f/g/e/h:n6 mu-

Cur tales a6 “—F 4 tabitur,{ed augmentabitur figura. Eft autem ciufcemo-
2;!:? guos di 3nomonum tradita defcriptio,in partium oblatorum
) in demonftrationibus parallclogrammorum expeditiorem expreflionem, principa

liter excogitata. : _ ;o
Ouppa &, Ppibeate .
ApBa dWo tubiioeryTpnd O i iTipa durBpyds 3G wmoT o T pipaTey T TRMXSpE
vop beBupdwiop Xed THF dlo ivbady ioop B8 Tig Namd T+ TS &TpiTou kel ikdsov TEp
T pApdTwOp aregiexoprols SeBopwrisige y _
Theorema 1, Propofitio 1. .
I fuerint binz re@z linee, fecetiirq; ipfarum altera in quot=
cunque fegmenta’: re&tangulum comprehenfum fub duabus
~redtis lineis, quum eft eis qua ab infecta & quolibet fegmento
re¢tangulis comprehenduntur., o

OR ONT IV S.@Sintbinz rectz lineza/b/& c:quarum altera,vtpote a‘b, fe-
ceturin 2/d,d/e,& e/bAegmenta. Aio quod fuba/b/& ipfa c/comprehenfum re&i-
gulum:zquum cft cis,qua fub c/&a/d/& d/e/atque c/!g/comprchcnduntur rectan-
gulis.A dato enim puntto a,datz rectz lincz a/b,re@a quadam,per vndecimd pri-,
mi libri propofitionem,ad rectos excitetur angulos,cxcedens datam lined c: i qua
{ecetur zqualis eidem c,per tertid eiufdem ptimifitgsaf.  Per datd infuper pun-

a 3 e Etum fipfi a/b/fparallcla ducatur f/gratque perb, d, & e/
pundta ipfi a/ f, atque inuicem parallelx ducantur b/g,-
d/h,& e/k,per trigefimamprimi ciufdé primi. Rectan-
gula igitur (unt a/i/f/g,a/h, d/k,& e/g/ parallelogtama.
Exhacpropo | i g Qualibetinfuper/&b/g/& d'h/& e/k,ipfi a/freft 2qua-
fitione, nume , < lis,per trigefimamquarti ciufdé primi.cidé quoq; a/freft
rorum ab A, zqualis c. ommes igitur adinuicé, atq; ipfi c/funt zqua.
rithmeticis

tradita colli, l€s: per primam communem fententiam. Quod igitur fub /& a/d/continetur re-
giturmultipli Gtangulum,zquum eft ipfi a/h:& quod fub ¢/ & d e, ipfi dk: atqs id quod fub cadem
cadio. - /& e/b,ipfi erg/rectangulo zquale.Ipfis porro ah,d/k,& e/g/reétangulis, zquum
~ eftab/frg/ reCtangulum(nempe totum fuis partibus integralibus fimul fumptis)
continetirq; fuba/b/& a/f,quaipfi c/data eft zqualis. Datis igitur binis lineis re-
&is a/b/& c,quod {ub eifdem continctur retangulum,zquum cft cis qu fubinfe-
&a ¢, & quolibet ipfius a/bs fegmento comprehenduntur re@angulis.Quod opor-

tebat demonftrare,
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' Theorema 2, - Propofitio 2.
2 S I re€ta linea fecetur vecung; : guz {ub rota & quolibet fegmé-
torum rectangula comprehenduntur,zqualia funteiquod ex
tota eft quadraro. | S ' e
O RO NTI1V SqRe&alinca vtecunque fecari dicitur,quz in quouis dato illius
punéto,ab(q; partid determinata ratione,indifferenter diuiditur. ~ Sic igitur a/b/li-
nea reéta,qu vteungg fecetur in c.Dico @ fuba/b/& asc,atq; fub eadern a/b/& c/bs
o rchcn(g rectangula: zqua {unt ei,quod ex tota a’b/Ait quadrato. Ex data nang;
a/b,quadratum defcribatur a/b/wc;Fcr quadragefimamfextd primi.Ec per datum
punétum c,vtriq; & a/d- & bre/ parallela ducatur ¢/f: per trigeflimamprimam eiuf-
dem primi libri propofitionem.Reétangula igitur funt,a/f/& ce/parallclogrima:

atque ipfum a/f/fug

& bre, per primam huius diffinitionem comprehenfum.
Etquoniama/b/&a/d/funt binz quadam lincz re¢tz:
& ipfari altera,fcilicet a/b,fe&ta eft in a/c/ & ¢/b/fegmé.
ta, cx hypothefi. Quz igitur ab infeta a/ d, & vtroque

a < b )

rd

d ‘ ¢ quodfub duabus lineis retis a-b/& asd/céprehenditur
‘reCtangulo , per primam huius fecundi propofitionem.
Atqui bre/ipfia/d,& vtraque ipfia/b,per trigefimam diffinitionem primi cft 2qua.
lis:necnon a/b/d/e/reftangulum,id quod ex ipfa a/b/fit quadrati. Quz fub tota
igitur a/b,& quolibet fegmento a/c/& /b, reétangula comprehenduntur : zqualia
“funt &i quod cx tota a/b/eft quadrato Quod erat oftendendum:. ' o
©sopnpo; % ‘Pedeears. 9. :
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| Theorema 3, Propofitio 3.
Ireta linea fecetur vtcunque: re&anﬁulum {ub tota & vno
S {fegmentorum cdprehenfum,zquum eftei quod fub fegmens
tis comprehenditur retangulo,&ei quod ex pradicto fegmento

fic quadrato.
O RO N TI1VS.Efoasb/retalinea,vtcung; feta in puncto . Aio quod fub
tota a/b/&altero fegmentorum,vtpote a/c,comprehenfum re€tangulum: zquum
eft eiquod fub a/c/&c/b/fegmétis rectigulocotinetur,& ei quod ex eodé fegmen-
to a/c/fit quadrato. Dcﬁ:rigbatur enim ex a/c,quadratd a/C/d/cfcr quadragefimi-
fextam primi. & producatur d/e/in dire¢td vigs ad £, per fecundum poftulatd. Per
a ¢ pun@umdeniq;b, vtriq; &a/d/& c/e/ parallela ducatur
/fper trigefimiprimam ipfius ptimi.Retigulaigitur
funt a/f/& c/f/parallelogramma, per primam huius dif-
nitioné Et quoniam a/b/ & a/d/binz quzdam videntur
d L l¢ effelinex recta:quariialtera,vtpotearb,fe@a eft per hy-
pothefinina/c/& b/fegméta.Sub duabus igitur lincis

ad/&asc, ipfum verd cres fub c/b/-

fegmento a/c/& c/bscontinétur reCtangula:zqua funter,

Quidrectam
lineam vtciis
que fecari.
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retis a/b/& a/d/comprehéfum reftangulum aAf,2qui
eft cis quz ab infecta a/d/ & quolibet fegmento arc/ &
c’b/continentur rectangulis : per primam huiys fecun-
di prc;poﬁtioncm , hoc eft retangulis a/ e/ &cf. At-
d | p ?ui a/f/reCtangulum, zquum cft e1 quod fub tota a/b,&
‘ egmentoa/c/continetur: nam a-d/1pfi a/c/eft zqualis,
per trigefimam diffinitionem primi.A/c/porré quadratii;quod ex codem fcgmen
to a/c/defcribitur.Retanguli deniq; c/fzqui cft ¢i quod fub a/c/& c/bAegmentis
counctureft cnim c/e/eidé asc,per ipfius quadrati diffinitioné zqualis. Sirecta igi
tur linea a/b,vtciiq; fecetur in puncto cretangulii fub tota a/b/& altero fegmento
* rum a/c/coprehenfum,zqui et ei quod fub a/c/& c/b/ fegmentis fit rectangulo,&
¢iquod ex predicto fegmento a/c/ cft quadrato. Quod oftendere oportebat.
Oshgnpa peddeaas L
EAp B8 Jpacpuph T uNBR bos LTUXE, TG & ils SAws Tepywvop iovp {sou Toise aemd TP
. TRAPETWP Terpacybnoisyuod TE dig b0 T TaNpdTop mhdiexopivg SgBogwrie.
"~ Theorema 4,  Propofitio 4.
SI recta linea fecetur vtciq;:quadratum quod fitex tota,zqui 4
eft quadratisque fiunt ex fegmeéris, & ei quod bis fub {fegmen
tis comprehenditur reGtangulo, . .
ORONTIVS.LSitasb/linea reta,qu fecetur vteung; in picto ¢ Dico qua-
dratum quod ex tota fit a/ b, zquum cffe eis quz ex a/c/& c/bs deferibuntur qua-
dratis, & bis fub a/c/ & ¢/ b/ fegmentis comprehenfo rectangulo. Defcribatur in
primis exa’b,quadratum a/b/d-e:per quadragefimamfextam primi. Et conneéta-
 tur a/e/dimetiens,per primum poftulatum.& per datum pun&um ¢, vtrique a/d/
& bre/parallela ducatur c/f fecans a‘e/dimetientem in puncto g.Per punétum de-
niq; g,1pfis a/b/& dre/parallela ducatur h/k: per trigefimamprimam eiufdem pri-
mi.  Cum igitur a/b/d/e/fic quadratii,zqualis eft a/b/ipfi bre:per trigefimi ipfius
a__c t  primidiffiniionem.Ifofcelis igitur a/bse/trianguli, qui

ad bafin a/e/fiunt anguli,hoc et brase/& a‘e/b,funt per
Hoc theores b . imi adinsicé uld NS
tna d nénullis ! k  quintam primi adinuicé zquales. Eiu{dem porro trian
aliter demons guli a-bse/tres anguli, binis funt recis zquales:per tri-
frat:fed hzc i {ecid f I :
ryimiiar-dopeid gelimam{ecadam primi. Rectus eft autem angulus que
cftomnid cla a— . ad b.reliqui igitur anguli b/a/e/& a/e/b, vni reéto funt
riffima. @quales.funtautem & zquales adinuicem:vterg; igitur

dimidium eftanguli reti. Trianguli rurfum a/c/g- tres anguli, duobus reétis,per
eandem trigefimamf{ecundam primi,cozquantur.a/c/g/porro angulus, re¢tus eft:
nempe zqualis interiori,& ad ealdé partes qui ad b,per vigefimamnona ipfius pri-
mi.Ergo reliqui duo angulic/a/g/& a-g/c,vni re€to funt zquales.fed dimidium re-
¢ticft c/asgrangulus:igitur &a/grc,rectiitidem eft dimidid. Aequus cft propterea
angulus c/a/g/ipfi a/c/gzper primam communem fententiam. Et latus confequen-
ter asc,lateri c/g,per fextam primi zquale.Eft autem & a/h-/latus,ipfi c/g, necnon
h/g/ipfiasc/zquale:per trigefimamgquarti ciufdem primi. Aequilaterum cft itag;
asc/g/hy parallelogrammum. aio quod & re¢tangulum:nam angulus quiad/ a,re-
€tus cft.Rc@angulum porrd fub.duabus reétis lineis angulum reétd comprehen-
dentibus,pcr primam huius diffinitionem,cétineri dicitur. Quadratum eftigitur
a/c/g/hi& zquum ¢i quod ex ac.  Haud diffimili difcurfu,f/k/parallclogrammd,
- quadratiefle conuincetur:& zquale ei quod ex c/b/.Nam zqualis eft (g/k/cidé arc,
per candem trigefimamquart4 primi.  Et quoniam 2quum eft h/f/{upplementd
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ipfi c/k, per qadragefimamtertiam primi: & ¢/ k- id quod fuba/ ¢/ & ¢/ b, nam
ipfi a/c oftenfa et zqualisc/ g . Rg&ngula igitur ¢/ lg& h/Af, zqua funt ei,quod
bis {ub fegmencis mmprchcnditur,rc&angulo. Oftenfum eft autem-a/g/ & gres
quadratacis fore 2qualia/ quz ab cifdem fegmentis fiunt quadratis,Et a/g/igitur *
&ge,vni cumcks &h/fequalia fune quadratis qua fiunt ex fegmétis,& ¢i quod
bis ﬁlb-ﬁ:(%mcntis comprehenditur reétangulo. Eifldem porrd asg, gre, ok, h/f,
#quum cft quadratum ab/d/e,ex ipfa a/b/defcriptum:nempe totum fuis partbus
integralibus. Quod igitur cx tota a/b/fit quadratum szquum cft quadratis qua
fiuntex a/c/& c/b/fegmentis,& ei quod bis f?lb cifdem fegmentis comprehenditur

- retangulo.Quod fucrat demonfirandum. - Corollarium.
@ Parallclogrammaigitur,qua circa quadrati dimetientem céfiftunt,fore itidemi
quadrata:relinquitur manifeftum. : :
" Otdgpa € Pedbeais b,
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Theorema s, Propofitio 5. ,
.5 O Irefta linea fecetur in zqualia,& non qualia:reGangulum
S comprehenfum ab inzqualibus fectionibus totius, vna cum
gu.adrat'o quod & medio fe&tionum,zquuni eft ei quod 4 dimidia
fit quadrato. - o | S
O RO N T LV S.gSit rurfum a/b/linca reQa:qua bifariam feceturinpun@occ,
atque in non zqualia,in puncto d. Aio quod fub a/d/& d/b/comprehenfum reétan-
guli,vna cum co quod éx d«/quadraco: zquur et ei,quod ex a/c/dimidia fie qua
drato. Defcribatur ergo exa/c,quadratumasc/e/fiper quadragefimamfextam pri Csftrudtio o
mi.& connetatur dimetiens a/f,per primam poftulatum. per punctum infuper d, gur=-
vtrique a/c/& c/f/parallela ducatur d/gfecans a/f/ dimetientem in punéto h. Rur-
fum per datum pa&um h,ducatur k/I/m,ipfis a/b/& ¢/ f/ parallela : per trigefima-
primam ipfius primi.tandem per piitum b,ipfis a/k/& ¢/l parallela ducatur b/m:
per candem tnigefimamprimam gimi. His ita conftructis,quoniam fupplemen- Demsfratio

tum g/k,zquum eft fuppleméto d/l, per quadragefim3- theorematis.
" ag ¢ b tertiamipfius primi:addatur communea/h.totum ergo
' a/g,toti a/L re€tangulo, per fecundam communem fen-
kb ™ tentid crit zquale.At m/eidema/left 2quale, per tri-
Ecﬁmifcxté ciufdé primi: {unt enim in bafibus zquali-

us a/c/& ob,& in cifdem parallelis a/b/& k/m. Etasgy
S Ll igicur ipfic/m, per primam communem fententiam cft
‘zquale.Addatur rurfum commaune reétangulum d/l. Et d/mv igitur re®angulum,
per candémiecundi cdmunem fententiam,zquabitur gnomon: g/l Atqui dm/
reétigulumzquum cft ci quod fub a/d & drb/continetur:quadratum éft enimash,
per corollaring: quartx propofitionis huius:& zqualis propterea a/d-ipfi d-h,fub
qua &d-b,ipfom d’m~dprehenditur retanguld.Quod igitur fub-a/d/& d/b/ con-
tinetur re&tangulum; zquum cft gnomoni g/a/l. A ddatut tandem commune qug-
.dratum b/ £, Comprehenfum igitur fub'a’ d & d/ b/ reCtangulum , v cumy qua-
drato h/f,zquum eft gnomoni g/a/l,arque ipfi.quadrato h/Af. Quadratii porrd h/f,
2quum cft ei quod fub d/c/medio feGionym: fit¢nim ex h/l, quz ipfi d-c,per trj-
gefimdquared primi eft zqualis. Quod igitur fub a/d/& d/b/cGtinetur rectangulf,

' e 3
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‘vni cum quadrato quod ex d/c, Zquuri ¢ft gnomoni g/a/1,atque :’¥ﬁ quadrato h/f.
- Tpfis demum g/a/l/gnomoni & quadrato h/f, zquum eft a/c/e/f,quod 4 dimidia
e/ defcriptum eft quadracum. Re@angulum igitur comprehé&um (ubasd/ & d/bs
inzqualibus fectionibus,vna cim quadratoquod & medio fectiond d-c, zquumcft
ci quod ex a/b/dimidia fitquadrato. Si recta igitur linca,& quz fequatur reliqua:
+ve in theoremate:Quod oftendendur fafceperamus. -~
Lo exbewpm sy T ppdkais s :
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Theorema 6, Propofitio 6.

O I re&ta linea bifariam fccctur,adiiciattir?uc ei aliqua re@ali=
) nea in reGum:retangulum comprehenfum fub tota cumaps
pofita & a pofita,vna cum quadrato quod fica dimidia, zquum
eftei quocf ex conicta ex dimidia & appofita,tiquamex vna des

{cripto quadrato. . o
O RON T IV S. @Efo asb/linea reta,feta bifarid in pun€to c: cuirecta qua-
dam lineab/dvin dire@um adijciatur.Dico,quod fub a/d,& d/b/ comprehenfum re-
&5gulum,vm‘1 cum eo quod ex c¢/b/quadrato:zquil eft quadrato quod ex c/d. Fiat
Figute coms enim ex c/d/quadratum c/de/f,per quadragefimamfextam primi: & conneétatur
pofitio. ¢ +d/per primpm poftulatum.Per pun€tum in(uﬁcr b, vtrique c/¢/& d/f,per trige-
fimamprimam ciufdem primi,parallela ducatur b/g,quz fecct dimetientem e/dzin
‘ 7;5&:1&6 h. Rurfam per punétum h,ducatur k/l/m,ipfis-a/d/& e/f/parallela: necnon
"7 peraspunétd, verigs ¢/l/& d/mv parallelaa‘k, per eandem trigefimamprimam pri-
Oftenfionis ‘mj, ‘Climigitur a/c/ zqualis fit ipfi c/b/per hypothefin, & a/d/ipfi k/m/paralicla:
dedudtio. 2 quum eft 2/I/parallclogrammum,ipficzhvparallelogrammo, per trigefimamfex-
L e p 4 tamprimiEidemporroc/h, zquum eft h/t/ fupplemé-
o B ' © tum:per quadragefimameertiam eiufdem primi.Ec 2/l
IR BN | m igitur ipfih/f, per primam communem fententiam eft
SRR B zquale. Addatur vtrique zqualium commune m. to-
_ , _tum igitur a/m/ re€angulum, gnomonils d/ g, per fe-
L ¢ cundam communem fententiam zquabitur.Atquia/mv
= B ~ eftzquale ei,quod fubasd/ &d/ b/ comprehenditur re-
&Qangulo: continetur enim (ubasd/& d/m,que eft zqualis ipfi d/b, nam b/ mv qua-
dratfi eft,per corollarium quartz huius fecundi. Comprehenfum igitur fub a/d/&
‘d/brre€tangulum, zquum eft gnomoni I/ d/g.commune rarfum addatur l/g.quod
‘per idem coréllarium quartz huius eft quadratum.Quod igitur fub a«d/&d/b/c-
tinctur retangulum,vna cum I/g/quadrato:zqui eft gnomoni I/d/g,& eidem qua-
*drato l/g. Ipfis potro gnomoni I/d/g, & quadrato I/ g: 2quum eft c/d e/ quadra-
tum.& quadratum bg, zquii eft ci quod ex c/b: eft enim I/h/(ex qua fitipfum Lg/
quadratum)zqualis ipfic/b,per trigefimamquarti primi. Reéanguli igitur fub
‘&d,hoc eft fub tota a/b/cum adpofitab/d,& ipfa bsd/adpofita comprehenfum,vnd
cum quadrato quod fitd dimidia c/b: #quii cicft quod fitex c/d,hoceft ex dimidia
/b, & adpofita bsd, tanquim ex vna defcripto quadrato. Quod demonttrare fue-

rat opérzpretium. ‘




e ——r e ————

LIBER I 4

. Otdpnpn &, Pesbeaie  $.
ApivdEx ppapph Tpn0F g iTuxE,® AT T8 SNxs kod &g’ ohde TSP TURPETWP T ouy-
I : apqéTéPe TeTpdywve iow 851 TETe dlig Xsd Tig Ehng kod TF dpupuohys TpipaTog weo
prexoping 80B0yanio @ T4 & B Noiw8 Tpipa]G- TEaybp. :

Theorema 7,  Propofitio 7.

- S I realinea fecetur vecunque:quod  tota &ab vno fegmen:

torum vtraque flunt quadrata,zqualia funt reGtangulo com-
prehenfo bis fub tota & dicto fegmento, & eiquod 2 reliquo feg-
mento fitquadrato. -
ORONT IV S.@[Data enim reta linea a/b, vtcung; fecetur in punctoc. Aio
ex tota a/b, & vno fegmentord, vtpote a/c,vtraq; defcripta quadrata:zqualia fore
ei.quod bis fub a/b/& a/c/cotinctur re€tangulo,& ci quod ex c/b/fit quadrato. Ex
ipfa enim a/b,defcribatur quadratum a/b/d-e,per quadragefimamfextam primi:&
connectatur a-e/dimeticns,per primum poftulatum.Per puntum deinde ¢, duca-
tur c/f/ipfis a/d/& bsesparallela,fecans a/e/dimeticntem in g- & peridem puncéti

. gyvtrique a/b/& dve/ parallela rurfum ducatur h/k: per trigefimamprimam primi.

Erunt igitur h/c/& f/k/parallelogrammacirca dimetientem a‘e/céfiftentia,qua-
drata:per quartz huius corollarium. Et quoniam c/k/& h/f/fupplementa,funt per
quadragefimamtertiam ipfius primi adinuicem zqualia. addatur verique,commu-

P b ne quadratum h/c. Totum igitur a/k,toti a/f,per {ecun-
dam communem fententiam crit zquale.Et autem a/k/
hi—g k  zquum ci quod {ub tota a/b,& fegmento a/c/continetur

rectangulo:nam a/c,ipfi a/h, per quadrati diffinitionem
eft zqualis.Rectangulis itaque a/k/& a/f/2zquum et id,
1 e <quod bis fub asb/& a‘c/ continetur re€tangulum. Efdé

' porro a/k/& a/frreftangulis, zquatur gnomon fra‘k, &
quadratd infuper hrc(bis enim cum ipfis a‘k/&a/f/retangulis,includitur quadra:
tum h/c)gnomon igitur f/a/k,vna cii quadrato h-c, zqualis eft ei quod bis fub a/bs
& a/c/comprehéditur retangulo.Addatur rurfum comune quadratum f/ k. Gno-
mon igitur fra’k,vna cum quadratis hc/& f/k:ei quod bis fub a/b/& a/c/cétinetur
re¢tangulo,& ipfi quadrato £/k/eft zqualis. Atqui f/a/k/gnomoni, & quadraco f/k:
zquum cft a/b/d/e/quadratum.Igitur quadratum asb/d/e,vna cum quadrato h/c:
@quum cft cdprehenfo bis {ub a/i/& a‘c/ reCtangulo,& ipfi f/k/quadrato.Sed a-b/
d/e/quadratil,ex tota a/b/defcripti eft.8& h/c/quadratum,id quod fub a/cfegmen-
to.fk/autem zquale ci, quod fitex reliquo fegmento c/b: fit enim ex g/k,quz ipfi
c/b,per trigefimamquarti primi eft zqualis. Quod igitur ¢x tota a/b/& fegmen-
toasc/vtraq; fiunt quadrata:zqualia funt re€tangulo comprehenfo bis fub tota a/b,
& ditofegmétoac,& ci quod {ub reliquo fegmento c/b/fit quadraro. Si reéta igi-
tur linea:&c. vt in theoremate. Quod oportuit oftendifle. :

Oubpupx X, Pegbeors n. -
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Theorema 8, - Propofitio 8.

8 SI retalinea fecetur vtcunque :rectangulum comprehenfum

quater fub tota & vno fegmentorum,ci eo quod ex reliquo

Figura pras
paratio,

Dembitratio
theorematis.



Fi cSftru
ab. ©

Deméftratio
theorematis.

* fimamquartam ptimiEft igitur q//zqualis ip

$0 GEOMET. ELEMENT.

fegmento eft quadrato,zquum eft ei quod fitex tota & pradicto
fegmento tanquamab vna defcripto quadrato.

O RONTIV S.Efoa’b/re@a linea,veunque feéta in punétoc. dico quod re-
Gangulum quater fub tota a/b,& vnofegmentori,vtpote b/c/comprehenfum,vna
cumn quadrato quod fit ex a/c:zquum cft ei,quod ex a/b/& codem fegmento byc,
tanquam ab vna defcribitur quadrato. Producatur enim a/b/in directum verfus
d,per fecundum poftulatum:& ponatur b/drzqualis ipfi b/c,per tertiam primi. Ex
asd/ autem deferibatur quadratii a/d/e/f, per quadragefimamfextam eiufdem pri-
mi:X conne&atur dimetiens e/d,per primum poftulatum.Per trigefimamprimam
deinde ipfius primi,per c/& b/punéta,ipfis ae/& d/f/parallelz ducitur c/g/& bk,
dimetiétem c/d/fecantes in piictis h,l:& per eandem trigefimdprimam,per pun@a

h/& L,ipfis asd/& e/f/parallele rurfum ducantur m/n/o/& p/q/r. Etquoniam per

conftructionem c/bripfi b/d/eft zqualis:& q/l/‘i_pﬁ c/b,necnon l/r,ipfib/d,per trige

11/r, per primam communem fen-
tentiam:qua enim zqualibus zqualia funt,ea funt zqualia adinuicem.& h/n/céfe-
quenter,ipfi n/o/itidem concludetur zqualis. Parallelogrammum itaque b/r/zqui
eftipfi /1, & proinde q/nvipfi lyosparallelogrammo zquale,per trigefimamfextam

a ¢ a ipfius primi: funt enim b/r/ & ¢/l/in 2qualibus bafibus,
| ac in eifdem parallelis conftituta,{imiliter & q/n/atque

P t— | * lo.Atqui c/l/& l/o/fuppleméta eorum quz circa dime-
‘m b _n_lo tientem h/dfunt parallelogrammorum, per quadrage-

fimamtertiam ciu{dem primi zqualia funt adinuicem.
Igitur b/r/& q/n/parallelogramma, zquis funt zqualia
parallelogrammis:& zqua propterea adinuicé,per can-
dem primam communem {ententiam. Quatuor igitur
: b/r,e/l,1/0,& q/n,funt adinuicem zqualia: & quadrupla
confequenter ipfius ¢/l.  Infuper quoniam b/r/& q/n/parallelogrima,per corol-
larium quartz huius funt quadraca:zqualis eft b/l/ipfi b’d,& q/h/pfi q/l,per ipfius
quadrati diffinitionem.Eidem porro bsd/zqualis eft ¢/b,per coftructionem:& b/l/
igitur ipfi o/b,per primi communem fententid eft zqualis.Ipfi rurfum c/b/zqua.
lis eft q/l,necnon ¢/qvipfi b/l zqualis, per trigefimamquartam primi:& c/q/igitur
ipfi q/1,per eandem comunem fententii eft zqualis.at q/h,eidem q/l/2qualis pra-
oftenfa eft:&c/qvigitur,ipfi q+h,per ipfam primam communéfententiam eft zqua-
lis.Patuit auté,quod & h/n-ipfi n/oritidem 2qualis eft. Parallelogrammum igitur
a/q/ipfi p/h,necnon h/k/ipfi n/f/,per trigefimamfextd primi cozquatur:funt enim |
a/q/& p/hin bafibus zqualibus/ac in ei(dé parallelis,fimiliter & h/k/atg; n/f/con
ftituta. Tpfa versd p/h/& h/k,funt turfum adinuicé zqualia,per quadragefimiter
tiam ipfius primi:nempe fupplementa eorfi,quz circa dimeticnté ¢/I/funt paralle. -
logrammorum.Et a/qvigitur & n/f/ parallelogramma,zqualibus {unt zqualia pa-
rallelogramis:& xqualia propterea adinuicé,per primi communé fententid. Qua
tuor igitur a/q,p/h,h/k,& n/f, zqualia funt adinuicem: & quadrupla confequenter
ipfius a/q/parallelogrimi.Oftenfum eft autem,g & b/r,c/l,l/0, & q/n, quadrupld
funt ipfius ¢/1.O &o igitur parallelogrima,m/d/g/gnomoné conftituentia,quadru
plum efficiunt totius a/l/parallelogrimi.Eft autéa/I’ parallelogrimd,ei quod fub
a/b/&brercdtinetur rectangulo zquale:nam bil,ipfi brc,zqualis oftéfa cft.Retan.
gulum igitur quater fub a/b/& b/c/cdprehenfum,zquum eft gnomoni m/d/g. Ad-
datur commune quadratum m/g.Quater igitur fub a/b/&b/c/comprehenfum re-
Qanguldi,vna cii quadrato m/g:zquatur gnomoni m/d/g,& cidem m/g/ quadrato.

¢ g f
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Ipfis Pon;b gnomoni mv/d/g,& quadrato m/ g: zquum cft quidratd a/d/e/f.Com-
prehefum igitur quater fub a/b/& b/d/reCtangulu,vna cum quadrato m/g:zquum
eft,per primam communem fententiam,ipfi quadrato a/d/e/f. Atqui m/g/quadra-
tum equum cft ¢i, quod ex a/c: fit cnim ex m/h, quz cidem asc, per trigefimam.
quartam primi,cft zqualis.Quadratum auté asd/e/f, zquum eft ei,quod ex a/b/&
bse/tang ex vna defcribitur quadrato:data cft enim b/d,ipfi b/c/zqualis.  Si recta
igitur lincaa/b,fecetur vecunque in punéto crectangulum comprehénfum quatet
{ub tota a/b/& fegmento brc, cum co quod ex reliquo fegmento a/c/ eft quadrato,
zquum cft ci quod fit fub tota a/b,& pradicto fegmento b/c/,tanquam ex vna de-
{cripto quadrato.Quod demonttrare fuerat operzpretium.
. " bpupo 0 - Ppdbeaig 6.
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9 I re&talineafecetur in 2qualia & n6 zqualia:qua ab inzqua-
S libus rotius fegmenti filunt quadrara,dupla funt eius quod &
dimidia, & eius quod 2 medio fectionum fir quadratorum,

‘

O RONTIV S.@Secetur enim a/b/reta bifariam,in punéto c:& in non zqua-
lia,in d.Aio qudd deferipta ex a/d/& d/b/quadrata,dupla funt corum quz ex a/c/
& c/d fiunt quadratorum. A dato enim punéto ¢, datz tectz lincza/b, reétalinea Vvt conftruen
c/¢/ad re€tos excitetur angulos,per vndecimi primi:& vtrique ipfarum a/c/& /by 92 figura-
ponatur zqualis,per tertii eiufdem primi.Conneétitur deinde a/e/& e/b, per pri-
mum poftulatd.Per punéi infuper d,ipfi c/e/ducatur parallella d/f: atg; per pun-
¢tum ,:'Fﬁ a/b/parallela ducatur f/g,per trigefimamprimi ipfius primi.conne¢ta
tur tandem a/f, per idem primi poftulatum. Cam igitur a/c/fit zqualis ipfi c/¢: Primus dem5
erit per quintam primi, angulus c/ase,zqualis angulo a/e/c. Et quoniam trianguli g:,?:}“ pro
e/asc/tres anguli,funt zquales duobus retis,per trigefimamfecundam ipfius pri-
mi,rectus eft auté quiad creliqui igitur anguli c/aze/& ase/c,vni reto funt 2qua-
les.{funt auté xquales adinuicem,vterque igitur c/ase/& a/e/c,reti dimidius eft. E¢

proinde vterg; coril qui ad bafin c/b, ifofcelis ¢/c/b, dimidius eft rectiltaq; totus

» e - ase/brangulus,retus eft. Rurfum,quoniam e/g/f/trian-

T - - gulitres anguli,binis reétis funt zquales,per candé tri-

, g \f gefimamfecidam primi. re¢tus eft autem quiad g:nam

- * &qualis interiori & oppofitoad eafdem partes,quiad ,

o ) 3 b pervigefimamnonam primi.dimidius item recti eft,qui
= fub g/c/f.Reliquus igitur qui fub e/f/g, retiitidem eft
dimidins.Ambo igitur eidem,vtpote dimidio vnius recti,(unt zquales:& zquales
propterca adinuicem,per primam communem fententiam.Et latus confequenter
e/ lateri g/frxquale,per {extd primi.Haud diffimili via,latus f/d,laterid b/cdcu- ,
ditur zquale. His it preoftenis,quoniam a/c/zqualis cftipfi c/eequil eft qua- Sechd®&pris
dratii quod fit exasc,ci quod ex ce/fit quadratozper corollanii quadragefimzfex- G e
ex ipfius primi.Eis porro quz exa/c/ & c/e/fiunt quadratis,zquii cft quod exase/ tionis.
defcribitur, per quadragefimamf{eptimam eiufdem primi:& propterea dupld cius
quod fit ex a/c. quod enim binis 2qualibus cft zquale,alterutrius zqualid duplum
¢ft. Item quoniam 2qualis eft ¢/g/ipfi g/f:zquum eft rurfum per idem corollarid,
defcriptum cx c/g/quadratum,el quod fit cx g/f. Eifdem porro quadratis quz ex
e/g/8 g/fzquum eft quod fit ex c/f, per candem penultimam primi.Duplum et

e.ij.

.
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e igitur quod ex e/f/quadratum, cius quod ex g/f/defcri-

bitur.Atqui g/f/ipfi c/d/eft zqualis, per trigelimiquar-
I tam primi : &ab zqualibus rectis, zqualia defcribuntur
] quadrata, per corollarid ipfius quadragefimz{cxcz pri-
C < % mi libri. Quod igjtur ex ¢/ # quadratum, duplum cft
: cius quodfit ex ¢ d. Oftenfum eft autem, defcriptii ex
ase/quadratum,duplum fore cius quod ex a/c. Deftripta igitur ex ase/& e/t/ qua-
drata, dupla funt corum quz ex a/c/ & c/d/ fiunt quadratorum. Eis porrd quz cx
ase/& c/(gquadratis,quum cft id quod ex a/f/defcribitur,per quadragefimamfe.
ptimam primizrectus eft enim angulus ase/ f. Defcriptd igitur ex a/f quadratum,
duplum cft eorum quz ex a/c/& ¢/d/ fiunt quadratorum. Ei rurfum quod ex a/f7
defcribitur quadrato,2qua funt quz ex a/d/& d/f/quadrata,per candem quadrage
fimamf{eptimam primi:retus eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnond ipfius
primi.Quz igitur ex a/d/& d/f/ vtrag; quadrata, dupla funt corum quz ex a/c/&
c/d/fiunt quadtatord. Atqui d/f/zqualis eft ipfi d/b:& ab zqualibus lincis,zqualia
defcribrur quadrata,per allegatii quadragefimafextz primi corollarid.Defcripta
igitur ex a/d/& d'b/ quadrata,corii quz ex a/c/& c/d/fiunt quadratord dupla funt.
Si re@ta igitur linea:&c. vt in theoremate. Quod oftendendum fufteperamus.
Sxdgonpa & - Ppdoeore. IR ‘
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Theorema 10, Propofitio 10,
S I re@a lineafecetur bifaris,apponaturauté ei quapii refta li
nea in re¢tum:quod ex tota cum appofita,3qu od ex appofita
verag; quadrata, dupla funteius quod ex dimidia, &eius qud ex

adiacéte dimidia & adiunta, tanq ex vnadefcriptord quadratord,

O R O NT 1YV S.qData enimab/reta linea, bifariam fecetur in c: addatirg;

¢iin dire¢tum recta quzdam linca b/d.Aio quod ex a/d/& d/b/vtraque quadrata,

dupla funteorum quz exa/c/& c/d/fiunt quadratorum. Excitetur enim per vnde-

Csftrudio fi» Cimam primi,a puncto cdatz re@z linez a/d, ad angulos retos c/e: ponatfrque
gurz. vtrig; a/c/& c/b/zqualis, per tertiam ipfius ptimi.conneantur deinde a/ e/ &e/b,
per primil poftulatum.Ec per e/pun&tum,ipfi a/d/parallela ducatur e/ f:necnon &

per punétum d,ipfi c/e/parallela/d/f,per trigefimamprimam eiufdem primi.In pa-

rallelas igitur c/e/& d/A,recta linea incidens e/f;interiores & ad eafdem partes an-

gulos cre/f/8e/f7d,binis reétis per vigefimamnonam primi, efficit zquales. Atqui
re/frangulus,minor eft ipfo c/e7 £: duo itaque anguli bre/f/& ¢/f/d, i reGae/f, in

bre/& d/f/reas incidente caufati,binis retis funt minores. Produétz igitur e/bs

& f/d,ad partes b,d,tandem concurrent,per quintum poftulatum.' Producitur igi-

tur,per {ecundum poftulatii:& conueniant in pun&o g.& connetatura/g,per pri-

mum poftulatum. Cum igitur a/c/Aic zqualis ipfi c/e: erit per quintam primi an

Oféfio theos gulus c/ase/zqualis angulo a/e/c.Et quoniam triangulie/a/c/tres anguli,binis funt
mats: rectis zquales,per trigefimamfccundam primizrectus cft autem,qui ad c.Reliqui
igitur c/aze/& e/asc/anguli,vni re€to funt zquales: qui cum fint zquales adinuicé,

vterg; dimidius eft recti. Et vterq; propterea c/e/b/& e/brc, qui aj bafin ¢/ b,ifo-

fcelis esc/b,reti dimidius eft. Ergo totus a/e/bsangulus eft re€tus. Infuper, quonid
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per trigefimamf{ecundam primi,triangulib/d g/ tres anguli, funt zquales duobus
reis:reétus autem eft quiad d/(nam zqualis alterno e/c/d,per vigefimamnonam
primi) & d/bs g/ re€ti dimidius_eft (zqualis fiquidem ad verticem pofitoc/b-e,
per quindecimam ipfius primi)reliquus igitur angulus b/g/d, dimidius itidem eft
recti. Ambo ergo d/b/g/ & b/g/ d/ anguli, eidem (hoc eft dimidio vnius re@iyfune
zquales:& zquales propterea adinuicé, per primam communé fententii.hinc b/d/
latus,ipfi d-g/lateri,per {extam primi refpondenter zquatur. Praterea, quoniam
e/f:g/trianguli tres anguli, binis rectis, per eandem trigefimam(ecundam primi,
funt rurfum zquales : rectus eft auté quiad f,(nam zqualis oppofito c‘|ui ad ¢, per

e trigefimamquartam ciu{dem primi)& ¢/g/t/re&i dimi-

dius eft. reliquus igitur f/e/g/ dimidius itidem eft reti.

/ Acqualis igitur eft angulus f/c/g,ipfi ¢/g/f,per primam
a £

4 communem fententiam:& latus confequenter ¢/f/lateri

- f/g,per fextam primi zquale. His ita deméftratis,quo-
: : g md zqualis eft a/c/ipfi c/e:quod igitur ex as¢/quadratd,
equum cft ei quod ex cvefit quadrato,per corollarium quadragefimafextz ipfius
rimi.Eis porrd quz ex a/c/& c/e/funt quadratis: 2quil eft id,quod ex a‘e- deferi-
ﬁimr,ycr quadragefimamfcptimam primi. Quod igitur ex a‘e-fit quadratum, du-
plum eft etus quod ex a/c. Item,quoniam xqualis eft ¢/ f, ipfi f'g:que ab ipfis de-
fcribuntur quadrata, funt rurfum admulce'm zqualia Eifdem porro quz ex e/f/&
f/g fiunt quadratis,zquum cft ex c/g/c!cﬁ:rxgtum quadratum,per eandem quadra-
gefimam{cptimam primizre@tus eft enimqui ad frangulus. Quod igitur ex e/g /it
quadratum,duplum eft cius quod ex c/f. Acqualis autem eft e/f7ipfi c/d,per trigefi
mamgquarti primi:& qua ab zqualibus rectis defcribuntur quadrata, zqualia fune
adinuicem,per ipfum quadragefimzfextz primi corollarium.Quod igitur ex e/g/
fit quadratum,duplum eft cius quod ex ¢/d.Oftendimus autem defcriptiex a/ ¢/
quadratum,duplﬁ itidem fore eius qUOd ficex a/c.Qu=igiturex/a‘e/& e/g/vtrags
quadrata,dupla funt corum quz exa’c/&c/ d fiuntquadratorum. Eis auté quz ex
ae/& c/g/fiunt quadratis,zqui eft rurfum quod ex a/g/defcribitur,per ipfam qua-
dragefimamfeptimam primereétus cft enima‘e/g,angulus.Defcriptum itaque ex
a/g’quadratum,duplum eft corum qua ex a-c'& ¢/d- fiunt quadratorum.Ei demd
quod exa’ g/ fic quadrato, zqualiafunt quz ex a/d& d-g/ quadrata defcribuntur,
per {zpius allegati quadrageﬁmamf‘cpuma primi:quoniam asd g/ dngulus rectus
eft.Ergo defcripta ex a/d/& d/g/quadrata,corl quz ex-a/c/& c/d-fiunt quadratoril
dupla funt.Aequalisporrd oftenfa d/b,ipfi d/g:& vnius propterei quadratum,alte-
rius quadrato zqui fore neceffum eft. Quod igitur ex tota a/b/cii adpofitabd,
& quod ex cadem b/d/adpofita vtrag; quadrata:dupla funt eius quod ex a/c/dimi-

dia,&cius quod ex adiacente dimidia c/b/& adiunéta bsd/tanquam ex vna deferi-

ptorum quadratorum. Quod demonttrare oportebat.
, ) Foifnpa @y Podbearg . 1.
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. Problema 1, - ‘Propofitio 11, :
\ Atam retam lined fecare:vt quod ex tota & alterofegmens
to comprehenfum re¢tangulum,zqui fit ei quod fir ex reli-
quo fegmento quadrate. o
ORONTIV S.QEfto recta lineaa/b:quam oporteat ita fecare,ve quod cx tata
: \ ¢.ij.

Demgtratio
nis refolutio.
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a/b,& altero fegméto comprehendetur reangulum, zquum fic ei quod 3 reliquo

{egmento fiet quadrato. Ex a/bigitur,defcribatur quadracd a/bsc/d, per quadra-
gelimam(extam primiJpfa poftmodim c/a,bifariam {ecctur in puncto e, per deci-

mam ipfius primi.& per primum poftulatum, conne&tatur e/ b/ re€ta. producatur

deinde c/avin reéi verfus f,per fecundum poftulatum:acg; ipfi bre, fecetur zqua-

lis e/f,per tertiam primi. Per ipfam turfum quadragefimamfextam primi, defcri-

batur ex a/f,quadratum a/f/g/h: & per idem {ecundum poftulati,producatur i/h/
dire@eink. Seéta eft igitur a/b/in puncto h:idque tali ratione,vt quod fuba/b/&

. b/h/comprehenditur rectangulum,zquum fitei quod ex a/h/fit quadrato. Recta
Confrmatjo enim linea c/a/feta eft bifariam in punéto e,cui in re¢tumadpofita eft a/f:compre-
problematis. henfum igitur fub c/f/& f/a/reCtangulum,vni cum quadrato quod fit ex c/a,zquti
cft quadrato quod ex ¢/ £/ defcribitur , per fextam huius propofitionem. Data eft

autem e/ £/ ipfi e/b/equalis:& quz ab zqualibus rectis quadrata defcribuntur,funt

adinuicem 2qualia . Comprehenfum igitur {ub ¢/ f/ &/ a/rectangulum, vni cum

uadrato quod fit ex c/a: 2quum eft ei quod ex e/b/de-

r e\—a f (cribitur quadrato. Quadrato rurfum quodfit exe/b,

zqualia funt qua ex ¢/a/ & a/bs defcribuntur quadrata,
o per quadraic imamfeptimam primi.Re&angulum igi-
g tur quod {ub c/f/& f/a/continetur, vnd cum co quod ab
b c/a/fitquadrato:zquatur eis,quz ex c/a/& a/b/fitit qua-
‘ dratis. Auferatur quadratum quod ex e/asvtrique com-
mune.Reliquum ergo quod fub ¢/f7 & f/a/continetur rectangulum: zquum cft ei
quod ex ab/defcribitur quadrato,per tertiam comunem {ententii.Atqui a/b/e/ds
quadratum eft id,quod fit ex a/b.& ¢/g/re@tigulum,zquum ei quod fubc/Af/ & £7a,
c’:ontmc.tu'r:xqualis cft enim f/g/ipfi f/a, funt enim ciufdem quadrati latera. Reéta-
gulum igitur c/g,2quum eft quadrato a/b/c/d. Auferatur pars c/h, vtrigs commu-
nis.Reliquum itaq; re€tangulum d/h, reliquoa/g/ quadrato, per eandem tettiam
communem f{ententiam eft zquale.Porrd d/h/reGtangulum,zqui cft ci quod fub
a/b/8b/h fegmento continetur:eft enim brd,ipfi a/bszqualis, per ipfias quadrati
diffinitionem-a g/ verd, zquum cft ci quod ex hra/ reliquo fegmento fit quadrato:
defcriptum eft enim ex a/f,quz ipfia/h/rurfum zquatur.Comprehéfum ergo fub
a/b/& b/h/reCtangulum, zqui eft i quod exa by fit quadrato. Daaigiturreta
linea a/ b, tali ratione fea eft in punéto h: vt comprehenfum fub tota a/b, & vno
{egmentorum(vtpote b/h) retangulum, zquum fitci quod ex reliquofegmento
hva/fit quadrato. Quod faciendum fufceperamus.
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~ Theorema 11,  Propofitio  12.
IN obtufiangulis triangulis, quod ab obtufum anguli fubten-
dentelatere fit ?luadratum.maius eft eis guz fiunt ab obtufum
angulum comprehendétibus lateribus quadratis : coprehenfo bis
fub vno eorum, quz funt circa obtufum angulum, in qued pro=
tra&ti cadic ierpcndicularis,& affumpto extrinfecus ﬁl perpens

diculariad obtufumangulum.
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O RONTIVS, €Sit triangulum obtufiangulum feu amblygonium a/brc, ha-
bés obtufum angulum qui ad b.producatur ergo ¢/b/latus in re€tum verfus d, per
fecundum poftulatum:& per duodecimam primi,a dato pun&o a,in productum la
tus cb,perpendicularis ducatura/d.Aio @ defCriptum ex a/c/quadratum, cis quz
exa/b/& b/c/fiunt quadratis,maius eft,comprehéfo bis fub d/b/& b/e/ rectangulo.

- . Cim enim refa c/d,vtcung; feta fitin b: deferiptum igitur ex d/c/ quadratum,
zquum eft eis quz ex d/b/& b/c/quadratis,& ei quod bis fub d/b/& b/c/cdprehen-

13

ditur rectangulo,per quartam huius fecundi. His autem 2qualibus,addatur cému.
ne quadratum quod ex a/d.qu igitur ex a/d/& d/c/vtrags quadrata, zqua funt eis
quz ex 2/d,8d/b,& bsc/fiunt quadratis,& bis comprehenfo fub d/b/ & b/oretan
gulo.Quadratis porrd quz ex a/d/& d/b,zquumeft id quod fit exa’b, per quadra.
gefimamfeptimam primizrectus eft enim angulus quiadd. Quadrata igitur qua

. exa/d/& drc,eis quz fiunt ex a/bs &b/c/ quadratis funt
zqualia,& ¢i quod bis fub d/b/&bc/ continetur re&an.
gulo. Quadratis rurfum quz exa/ d/ & d/¢, 2quum eft
quadratum quod ex/a/c,per candem quadragefimamfe-
ptimam primi.Quodigitur ex a/ c/fit quadratum,zqui
cft cis qua exa/b/&b/c/ fiunt quadratis, & comprehen-
fo bis fub d/b/& b/c/reangulo. Superatigitur defcriptum ex a/c/quadratum, ca
quz cxa/b/&b/c/fiuntquadrata:cdprehento bis fub d/b/& brc/rectigulo. Inob-
tufiangulis igitur,{cu amblygonijs triangulis:& qu fequuntur reliqua. Quod opor
tuit oftendifle.
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Theorema 12, Propofitio 13,

N oxygonijs triangulis,quod ex acutum angulum fubtenden

te latere fit quadratd, minus eft eis quz ex acutum angulii com-

prehendétibus lateribus fiunt quadratis:comprehenfobis fub vno

eorum, quz funt circa acutum angulum in quod perpendicula-

ris cadit,& fumpto intus fub perpendiculariad acutum angulg.

O RON T'1V S.€Sit datum oxygonium,fiue acutiangulum trianguluma/brc,
& datus in co acutus angulus qui ad b: Ducatur itagsin latus b/c, 3 puncto a,quod
in eo non eft,perpendicularis a/d:per duodecimam primi. Dico quadratum quod
fit exa/c,minus efle eis quz ex a/b/& bsc/Aiiit quadratis,comprehenfo bis fub c/b/
&bsd/reftangulo. Rettafiquidem linea brc,fe@a eft vtcung; in plicto d:quod igi-
tur ex tota ci‘:& fegmento b/d/vtrags quadrata,zqualia funt comprehéfo bis fub

Deduétio the
orcmatis.

Séimaria thes
.orematis ofté

fio.

tota ¢/ b/& eodem fegméto b/d re@tangulo, & ei quod ex reliquo fegméto d e/ fic .

quadrato:per feptimam huius fecundi. - Addatur ipfis zqualibus, cdmune quadra-
: til quod fit exa/d: quz igitur ex c/b/& bsd/& d/a/fiunt
quadrata,zqualia funt comprehenfo bis fubc/b/& brd/
reGtangulo,& cis quz ex a/d/& d/c/funt quadratis,pet
fecundam communem fententii.Eis autem qua ex b/d/

& &/ a fiunt quadratis, zquum eft id quod ex a/ b/ de-

€ fribitur, per quadragefimam{eptimam primi: retus

' c.iiij.




Notandum.

Vt conftitug,
da figura.

DemSftratur
problema.

56 GEOMET. ELEMENT.

" a cft cnim angulus quiad/ d . Igitur quadrata quz fiunt ex
a/b/& brc,equalia funt bis fumpto fub c/bs& brd/retan-
: gulo, & cis quz ex a/ d/ & d/ ¢ fiunt quadratis. Eifdem
y portd quz ex a/d/& d/c/fiunt quadraus,zquii eft rurfum
b N\, #dquodexasc/defcribitur,per eandem quadragefimamfes
< ptimé primi:rectus eft enim, qui fub a/d/c/angulus. Qua
igitur ex a/b/&bscrvtraqs quadrata,zquafunt bis comprehenfo fub c/b/& b-d re-
€tangulo,& ei quod ex a/ceft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/fit qua-
dratum,ab ijs quz exa/b/&b/c/fiunt quadratis,comprehenfo bis fubc/b/&b/d/re-
@angulo. Inoxygonifs itags,vel acutidgulis cridgulis: &c.ve in theoremate.Quod
oftendere fucrat operapretiam. Corollarium.

@ Hinc facile colligitur,huinfcemodi perpendicularem,in retagulis triangulis,nc-
ceflario coincidere fuper ipfius erianguli latus,hoc eft,neq; intra, neg; extra trian-
Eulum:in amblygonijs vero extra, & in oxygonijs intra- Non poteft enim in am-
lygonijs neg; in oxygonijs,cumn ipfo trianguli latere conuenire : obtufus enim vel
acucus angulus,forct zqualis re€to,contra vndecimam & duodecimam diffinitioné
primi.Similiter necin amblygonijs intra,vel in oxygonijs extra poteft incidere:tic
cnim trianguli exterior angulus, minor effet interiore & ex oppofito,contra deci-
mamfextd 1pfius primi.@Nec te fugiat infuper, quod hic de latere oxygonij pro-
ponitur tridgulizverum etiam habere,de quocung; latere angulum acutum tan in
rectangulis quim amblygonijs criangulis fubtendente. :

T Posfohnpa B, . Ppdbeaig idl.
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| Problema 2, Propofitio 14.

DAto rcéhlmco,zquum quadratum conftituere,
OR ON T 1V S.QEfto datum retilined a:cui oporteat zquale quadratum con-
fticuere. In primis ergo ipfi a/re@ilineo,zquale conftituatur para lelogrammum
retangulum b/c/d/ezper quadragefimamquintam primi. Si igitur c/e/& ¢/d late-
ra fuerint adinuicem zqualia:contabit iam ipfius problematis intentio,erit enim
b/c/d-esparallelogrammum quadratum.At fi lawus e/ ipf{i e/d/non fuerit zqua-
le,alterum eorum erit maws:efto maius c/e.Producatur igitur c/e/in reGum ver-
fus £, per fecundum poftulatum: detirque e/f; ipfi e/d/zqualis,per tertiam primi.

Recta infuper c/f/dividatur bifariam in puncto g,per jccimam ciufdem primi.
Et centro g,interuallo autem grc/aut g/f femicirculus defcribatur c/h/fper tertil
poftulacum.Et per fecundum poftulatum,producatur d/e/in re@tum vique ad h:&
connctaturg/h/retta,per primum poftulatum. Hisita conftructis,quoniam re-

Fr—" lia in pun@o e:re@angulum igitur comprchenfum fub

- cser&e/f,vnd cum c}uadrato quod cx ¢/ g, 2quum cft
’t/

ci quod  dimidia g/ {7 deferibitur quadrato, per quin-
/\ ! ' 8; X tam huius . Acqua%is cft autem g/ f/ipfi g/ h, per deci-
¢

— mamquintam diffinitionem primi: & ab zqualibus li-
a

larium quadragefimzfextz primi.Comprehenfum igi-
tur fub c/e/& ¢/f/re@angulum,vnia cum quadrato quod
ab c/g:zquum eft ci quod ex g/h/fit quadrato.Ei porro quod ex grh/fit quadrato,

neis rectis, zqualia defcribuntur quadrata, per corol-.

14

&a lincac/ f/{ecta eft in zqualia in g/ & in non zqua- -
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equalia funt ea, quz ex g/e/ & ¢/h/ deferibuntur , per quadragefimamfeptimam
primi: re€tus eft enim angulus qui ad ¢, per decimamtertiam , aut vigefimam-
nonam ipﬁ:osfrimi. Comprechenfum igitur fub c/e/ & /f/ re€tangulum,vna
cum co quod ex gre/fit quadrato:zquum cft ijs, quz ab cadem gre/ & ipfa
¢/h/ fiunt quadratis. Tollatur id quod ex g/ ¢/ fit quadratum,vtrifque
zqualibus commune. Reliquum igitur rectangulum fub ¢/ e/ &
¢/f/comprehenfum,zquum erit defcripto ex e/h/ quadra-
to: per tertiam communem fententiam . Ipfi porrd
- fub c/e/& e/f/comprehenfo re@tangulo,zquum
cft b/c/d/e parallelogrammum: ipfa enim
c/f,datactt zqualis e/ d. Igitur bres
d/e/parallelogrammo, zquum
cft id quod ex e/h/fit qua-
dratum, pet primam
y: ) communem fen <l
- tentiam.Ei-
demrur
fum .
brodres
, _parallelogram
2o mo,zquum cft datd : «
' asre&ilineum,per conftru-
.&tionem.Per eandem itaque pri-
mamcommunem fententii,
dato a/retilineo:zquil -
y T 3 cft id quod exe/br «l
fit quadra-
tum.
Quod fuerat conftituendum.

"¢ Secundi Libri Geometricorum Elementorumez
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Diffinitiones.
PR Equales circuli: funt quord dimetiétes funt zquas 1
sq|L¢s vel quorum quz ex centris funt 2quales.

Quales tibi reprafentant fubfcripti /& brcirculi. Hinc patet cireus

S:‘lr::lll%rﬁ ins 4|lorum non zqualium diffinitio.quorum enim dimetientes,vel quz ex

cons

Y/ Y W i inti i j 'Mq i i
alifi cons (B ]| centris fuerint inzquales: & ipfi quoque inzquales erunt circuli. Mas
g:fnadxfﬁnu AL 7T 8 ior aut€ erit, ™ .

cuius dimetiens , vel quz ex cens K—\
. s . a b ¢
tro maior : minor verd, cuius di- :

metiens,vel quz ex centro minor W ' w \J/ :

extiterit. veluti funt ¢/ & dscircus

lizquorum c,maior eft ipfo d. , .
CEVGx koK ipdifeddon Nerou, i dmomopfin T wikks kod txaxMopohn du Tipm 7oy
xUrhop. C

Re&a linea circulum tangere dicicur:qua circuld tangens & cies 2
&a,circulumnon fecat. '

e £
Quzcirclf  Hanc tibi reprzfeatat e/, tangens circulum g/h, in pun&to
fecat. quidem g.Quz igitur cadit intra circulum:eiectd, circulum fe ,
care perhibetur . veluti refa ki I, qua datum k/ I/ nvcirculum

interfecat.

CKixhos ipdffiddoe &R iNop Nyoffon,Sirives & pivos e RiRw pydu Tipvovarp RNV, .
Circulifefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe inuicem tangés 3
tes,{e noninuicem fecant. :

Ciraliee  Qudles effe videntur n/o/& o/prcirculi;in o/punto fefe inuicem cStingentes. Cim porrd
Mec&:“‘ wvnius circunferentia, alterius ins

greditur circiiferentiam: tunc hu-

iufcemodi circuli, fefe diciitur ins P q £
terfecare. Veluti circuliq/ 15, &

r/s/t, in pundtis quidemr/ & s/ fe '

mutuo interfecites. .
eprinhgiovy emixap ¥ uob1ps iwodoee Nyovou, Snepod amd ¥ xoffs in’ dkumlg v &k
76#&:3& 16t Sapussop. 3 Emixdphipen,i’ ip i peideop xdoeT G- mihifu.

In circulo zqualiter diftarea centro reétzlinez dicuntur: cim 4



’
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centro in eas perpendiculares duéte {unt aequales . Magis auté di=

ftare dicitur:in quam maior perpendicularis cadit.
Ogcmadmoﬂﬁm in asbse/dscirculo, cuius centrum e, exifté:

m
4 "\ tes linex re@z a/b/& crd,zqualiter ab eodem centro e/diftare
cenfentur:propterea quad e/f/8& esgrperpendiculares,funt ins
? | uicem zquales.In drculo porrd h/k/lI/m,cuius cétrum n, by ks
¢ K

plus diftare dicitur & centro n, quam I m : quontam perpens
. dicularis n/o,maior eft n/p.
lIT/Ai'}:wt KUKNS, B51 P wfexdpufpop oxiifiey Kazsbreivieos’ kod kKNS ThUPodato’.
3 Se&tiocirculizeft figura com prehéfa fub recta linea, & circulicir-
cunferentia. '

b , In exemplum habes a/b//& dre/ficirculorum feGtiones:fub

‘ _ e . refisa/ o &d f, & a b/ s atque d/ e/ £/ circunferentijs coms
. prehenfas. Quarum a/ b/ ¢ centrum iucludens,maior eft ipfa

a c d ¢ dre/fr extra centrum conftituta.

Crpipc]©- & pwvie ¥, i mhuexopchn b Te ivbdas’y@ kA3 ThUgeecas’.

6 Sectionis angulus: eft qui fub reta linea, & circuli circunferentia
comprehenditur, »

Cuiufmodi eft angulus b/asc,antecedentis defcriptionis:fub a/c/rea,& asb/ circunferens

tia comprehenfus.aut e/d/ fangulus,qui fub recta d/f,& d escircunferétia continetur.Quos
quidem angulos mixros vocitare folemus:id eft,fub reta & curualinea comprehenfos.
ey Tpipam 5 ywvie iy, Sy A 18s zhiptedod’ 78 T pipdloc NgbF 1 oxpSop,uj &z’ du-
T8 4DF ot wigarme s tubeioiery fieme Y8 Cakarg 78 7 pukpoerrog, I S 6 BB op tubEces.s hexopfim
yore Xzzd TSy W g xacsp tvdadp. ‘ . B .

7 In{eétione auté angulus eft:cimin circunferentia feGionis con-
tingit aliquod pun&um, & ab co in rectz line fines,quz bafis eft
fe&tionis,reétz linez coniunguntur. Contentus auté angulus,fub

coniundtis retis linciseft. . s
' Quemadmodim ex fubie@¢ defcriptionis angulis g/h/k,8&
Um/n,deprehenderelicet. A piicto enim h,in fines ipfius recte

N g-k(quz bafis dicitur)recte linez h/g/8& h/k/coniunétz:angus
2 5 { \,, lum ipfum g/h/kvin datafeétione,& ad pun&um h/conftituit.
Idem cenfeto de /nynyalterius fe@tionis angulo.
Qo 3 ot mhiixBoceliis puviap ivbtion daTAuChroct ae mEDIgipday, in” indme NyTou
PrCuxivos i peorice. ’ .
8 Cumvero comprehendentesangulum reé¢linez,aliquam fufci-

piunt circunferentiam:in illa angulus effe dicitur.
% circuli,veluti angulus r/s/t,fub retis 1/s/8 s/trex cétro s/pros

Veluti funt o/p/& prq/lineg re&txe,angulii qui ad punéti p/
R’ comprehendentes,& o/p/q/fufcipiétes drcunferentii. In ipfa
igitur circunferétia o/p/q, comprehenfus angulus effe dicitur.
Qudd fi reétz linez angulum conftituétes,ad centrum conues

: deuntibus comprehenfus.
@Topsds 3 wikhs Bhip,37oep n€he bef kolBo v 78 kukAS sabi i pwria P mweprxdpyop oxfpe
R Te F Thir yoviap o208y ibadp, kol e dmAaubaropulvns 4w’ &uTEy TQIptecos’s
‘9 Seftor autem circulizeft cimad centrum circuli fteteritangulus,

§
\ niant dirculi : comprehenfus tiic angulus in centro dicetur effe

Sectio, maior
minor,

Anguli mixti

Angulusinc®
tm'



Dembftratio
ab impoffibili
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comprehenfa figura fub angulum comprehendentibus reétis lis

neis, & affumpta fub eis circunferentia.
Cuiufmodi effe videtur figura r/s/tzantecedentis defcriptionis,{ub reétis lineis r/s/& s/tr

angulum qui ad centrum s, conftituentibus, & circunferentia r/t/comprehenfa. Differt igie
tur feQor a feQtione circuli. ‘

Qopoia Tpipene kUkAS ¥53, Tk Rexdufue yavics’ iGes, i oF ofs ad puwrioee G &Nz Goipe
Similes fectionescirculi: funt quz angulos 2quos fufcipiunt, vel

in quibus anguli fibi inuicem funt zqualcs.
Vi fubie@= circuli feGtiones a/b/e & dre/f:in quibus anguli

qui ad b/& e,funt inuicem zquales.Quanuis itagg circuli fectic K~ ¢

ones fuerint inzquales, Qoffunt nihilominus effe fimiles.Nam

fimilitudo feGtionum refpicit tatummodd fufceptorii angulo« 5

rum zqualitaté:nd autem datarum fectionum magnitudinem. €

quéadmodim angulori magnitudo, non linearum angulos ipfos comprehendentium qués
titatem: fed earundem linearum folam refpicit inclinationem.

T Feofhupa o, Ppibeors
Ol ofcfT@- kUkAS 7 koiTpop tupdp. ~

Problema 1, Propoﬁtia 1.

== Ati circuli,centrum inuenire.,
ORON T1V S.q(Efto datus a’b/c/circulus:cuius oporteat inuenire

# centrum.Ducatur in ipfo a/b/c/circulo,recta quedam linea bre : quae bi-
==X fariam fecetur in d,per decimam primi.Eta punéo d,datz reétz lincz
b/c,ad angulos re@tos excitetur d/a,per vndecimam ciufdem primi: producatirg;
in re€tum vique ad ¢,per fecundum poftulatum. Secetur tandem ase/ bifariam in
puncto f,per iplam decimam primi.Dico,g f/punétd,centrum cft ipfius dati a/b/c/
circuli. S enim non fuerit in a/e/linca reta,erit igitur extra eam.cfto (fi poffibile
fit)in g:& conncctitur g/b,g/d,& g/c/re@tz,per primum poftulacum. Et quoniam
b/d,ipfid/creft zqualis,& vtrig; cdmunis d/g:binz igitur b/d/& d/g/tridgulibrd g,
duabus g/d/& d/c/ trianguli g/d/c, funt altera alteri zquales. Bafis quog; b/g, bafi

g/c (fihg/forct centrum circuli) per decimaquintam pri-

mi diffinitionem eflet 2qualis . Per octaui igitur ipfius

primi, angulus b/d/g, angulo g/d/c/ fub zquis lateribus

comprehenfo,refpondenter xquarctur.Rectaitag; linea

g +d,incidés in rectd bsc,efficeret vtrobigs angulos zqua-

es:ergo retos,per decimam primi diffinitioné. Rectus

¢ igitur eflet b/d/g/ angulus. Atqui bsd/a/ retus eft, per

. con&ru&ioncm:(untg;u recti omneszquales adinuicem,

- per quartum poftulatum.E¢ b/d/g/itaq; angulus,zquus

effetangulob/d/a:totus videlicet fuz parti,contra noni communcfententii.-Recta

enim d/a/cadit inter b/d/& d/g: diuiditq; propterea angulumb/d/g.Non eftigitur

centrii a/b/c/circuli in g.Haud diffimiliter oftendemus,g necalibi § in pacto f.Igi
tur f/centrd eft dati circulia/b/c. Quod inueniendd fuerat. -

Corollarium.
@S igitur incirculo retalinea,aliam quandam re€tam lineam pif;riam,& ad re-
&tos fecueritangulos:in ipfa diuidente erit centrum dati circuli.

"V"— -

i
[

10
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S Theorema 1, Propofitio 2.
2 O in circulicircunferentia duo fuerine punéta vecunque cons
tingentia : ad ea punétaapplicataretalinea, intra ipfum cir=
culumeadit. - - - |
O RON TIVS.@Sit abrescirenlus:in cuius circunferentia fint b/& c/vtcung;
contingentia puncta. Aio ¢ conexa ex brinc/reéta linea,cadit intra circulum a/brc.
Si enim non caditintra:coincidit igitur in comprehenfam circunferentiam, vel ca- Oftenflo ras
dit extra circulum. A tqui reta ipg, cum ipfius circulicircunferétia minimé poteft r“&m““*
conuenire:non differret enim reum 4 curuo.Cadat igitur,fi poffibile fit,extra cir- ) ’
culuma/b/c.& inuento ipfius circuli centro d,per primam huius, fufceptdg; picto
¢/inb/c/circiiferentia:conne@antur d-b,d/e,& d/c/rectz linez,per primum poftu-
' latum: producatirg; per fecundum poftulatd, recta d/e/
in dire¢tum vique ad f,hoc eft, in cam qua extra cadere
conceffa eft-Erunt igitur d'b,d e, & d/c,adinuicem zqua
les,per decimamquintam diffinitionem primi: & d/f/in. .
fuper maior ipfa d/e,per nonam communem fententid.
T riangulum igitur erit d/b/frcatg; ifofceles : quoniam
 d/brzqualis eft ipfi d’c. Vinde per quinti primi, anguli
" d/brc/& dvc/b,qui ad bafin b/f'cerunt adinuicem zqua-
les. Triangulii infuper erit d/b/f,& ipfum b/f/latus,pro-
' du€um in c.exterior igitur angulus d/f/c, maior eritin- -
teriore &cx oppofito d’ b f, per decimamfextam ipfius primi. Ifﬁ porrd d/b/f/
angulo,oftenfus eft zqualis drc & dfres igitur angulus, ipfo d/;,/ / angulo maior
erit:quz enim {unt zqualia ciufdem funt 2que minora,per {eptimz comunis fen-
tentiz conuerfionem.In trian%ulo igitur d/C/f,angqlus: quiad f,maior erit angulo
qui ad c.Omnis portd trianguli maius latus,fub. maiori angulo fubtenditur,per de-
cimamo&auam eiufdem primi.maius igitur crit latus c!/c, xpfb d/f.Ipfiautem d-c,
zqualis eft d’e,vtinuper oftendimus.Et d/e/igitur maior erit ipﬁ d/f',tpinor vidc»
licet maiore,feu pars.toto:quod. per nonam communem fentétiam cft x_mpofﬁbnlc.
Non cadit igitur connexa cx b/in c/refta,extra circuluma/b/c, neg; in circunferen-
tiam b/c/c: igitur intra, Quod oftendendum fuerat.

- Gibgnpa By Peddeore >.
ApoF xUkNG (uBd ais S5 7 kerree, wbaEap mvae i S5 F xofBs dixe ipw,xod 2bs ¢
I i,e&e GuThd Tepdisugs foh nebe BB auTlib Tipvy,kod dixe CuThh Teud.

L Theorema 2, ~ Propofitio 3.
3 I in circulo re&a linea quxdam per centrum extenfa, quans

dam non per centrum extenfam retam lineam bifariam fe-
cuerit : &.ad angulos re&os ipfam difpefcet. Et fi ad angulos re-
&os ipfam difpefcat:bifariam quog; ipfam fecabit.

O RONTIVS. Sit datus a/ b/ ¢ circulus, & illius centrum d :recta verd li-

nea peridem centrum extenfa fita/f,quz aliam quandam re¢tam lineam b/c/non

- du€@tam per centrum, bifariam in primis fecet, in punéto . Aio quod & ad rectos
£j.
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cam fimul difpefcit angulos.Conneétantur enim d/b/& d/c/retz,per primum po

ftulatum.Clm igitur ex hypothefi recta bre/fit zqualis e/c,& e/d/vtrig; commu-

nis:binz igitur bre/ & e/d trianguli bre/d, duabus d/e/& e/c/ trianguli d/e/c/ funt

zquales alteraalteri.bafis quog; bsd,bafi d/c/eft zqualis,per decimamquinti diffi-
nitionem primi.Angulus ergo bre/d,angulo d-e/c/fub zquis lateribus comprehen
{o,per oftauam ipfius‘primi,eft zqualis.Reta itag; d ¢ confifténs fupet fecti bre,

efficit vtrobig; angulos adinuicem zquales:crgo rectos,per decimam ciufdem pri-

mi diffinitionem. Rectus eft igitur vterque angulorum qui fub b/e/d/ & de/c.

Pars ﬁfﬁdt _ - @Secet rurfum eadem a/f/,datam ipfam bsc/ad reétos
cedentin T & .. angulos. Dico, @ & bifariam eandem verfa vice diuidet. .
N ~ Eadem nanque figur2 manente difpofitione , quoniam
' - vterg; angulorum qui circa e/retus eft, per hypothefin:
reCtangula igitur funt bre/d & de/c/triangula. que igi.
tur cx b/e/ & e/d/vtrag; fidit quadrata,zquafunt ci quod
ex b/d: fimiliter & quz ex d/e/& ¢/c, ¢i quod fitex dre,
perquadragefimam{eptimi primi.Quadrataporrd que
o fiunt ex b/d & d/c,xqualia funt adinuicem,per quadra-
gefimafextz primi libri cordllarium:reta enim b/d,ipli d/c/cft zqualis,per deci-
mamquintam ipfius primi d_xﬂ’mmoncm.i Quz autem zqualibus zqualia funt: ca
funt inuicem zqualia,per primam communem fententiam. Quz igitur ex bre/ &
e/d/fiunt Quadrau,zqua funt eis, quz ex d/e/& e/c. Tollatur cdmune quadratum
quod fit ex e/d:reliquum ergo quadratumquod ex bre,reliquoquod fit ex e/c,per
tertiam, communcm fententiam cft zquale. Aequalia porro quadratafunt,quz ab
2qualibus rectis defcribuntur:per idem corollarium quadragefimzfextz primili.
bri.Aequalis eft igitur bre/ipfi e/c. Itag; fi in circulo retta linea quadam: & que

fequuntur reliqua.Quod demontftrare oportebat. i
N @ebpypa ¥ Pedbears K
Ap oF kUkNG Qo {vbdau Tipworp &RiNaey pis Sl B wokmpou odoau,du Tipvsarp ke
EMMw’ iy B 2 ‘

o - Theorema 3y ,Propoﬁtio | _v4., . .
I in circulo binz rectz linez fefe inuicem {ecuerint non per 4

centrum exten{z:{efe inuicem bifariam non fecabunt,

O RO N TI V S. €Efo datus a/bsc/d/ circulus:in quo binz re@tz linez a/c/ &

bd,non per centrum extenfz, fefe inuicé fecent in pun&to e. Aiio @ altera alteram

bifariam non fecat in codem punéto ¢. Inueniatur enim centriv dati circuli a/brc/d,

fitgs illud f,per primam huius:& conneQature/f/recta,per primum poftulatum.Si

Deméfiratiol jgitur a/e/ipfi e/c/fuerit zqualis:reta e/f/per centrum extenfa,candem a/c/né du-
abimpoffibili &, percentrum bifariam fecabit, & ad re€tos igitur angulos, per tertiam huius.
Rectus erit itag; a/e/f/angulus. Haud diffimiliter {i bre/fitzqualis ipfi e/d: cadem

¢/f/per centrum eduéta,ipfam b/d/non per centrum ex-
tenfam,bifarii & ad reCtosquog; fecabitangulos,per ei-

* dem tertiam huius.Retus erit igitur angulus bre/fAc-
d qui re€tum itidem fore monftrauimus a‘e/ f angulum:
{untl; reti omnes inuicé zquales, per quartum poftu-
latd. Aequus erit igitur b/e/f/angulus, ipfi angulo aze/f.
Angulus porro ase/f, eft pars ipfius bre/f/ anguli: recta
fiquidem e/a,cadit inter b/e/& e/f/redtas, dividfeg;pro-
pterea ipfum angulum bre/f. Totus itag; b/e/f/angulus,
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fuz partia/e/frerit 2qualis: quod per noni cdmuné fententis eft impoffibile . Si in
crculoigitur a/b/c/d/binx re&tz linez a/c/& b/d,fefe inuicé fecuerint né per cen-
. trum extéfafefe inuicé bifaris non fecabunt. Quod oftendere fuerat operzpretii.

Oedpnpior a, Peobeote ¢,
Ap dWo xuroi TEpsop Mg, odk {sazt du¥5 3 &umd kakBop.

Theorema 4, Propofitio 5.
5 I bini circuli fefe inuicem fecuerint : non erit eorum idem

centrum.,

ORONTIV S.Bini ¢nim circuli a/b/c/& d/bre, fefe inuicem fecent in duos
bus punétis,quorum alterum fit b.Dico qudd ipforum circulori non eft idem cen
trum. Si enim fuerit poffibile,vt idem habeant centrum:efto illud £, & conne@an- Oftenfio rurs
tur f/b/& f/c,per primum poftulatum:extéditirg; per fecundum poftulatum,eadé furm ab impof
b feinretum vigsade. Si i?tur f/pun€tum,fuerit cen ibil
= trd circuli a/bsc: erit f/c/ipfi f/b/zqualis, per decimam.
\ ?uintam diffinitionem primi.Si idem ?uoquc punétum
al af «\° f, centrum extiterit ipfius d/bre/ciiculi:zqualis rurfum
erit f/e/cidem £/b, per candem decimamquintam diffi-
nitioné.Binz igitur f/c/& f/e,cidem f/b/eriit @quales:&
zquales propterea adinuicé,per primi communé fenté-
tid. Acqualis igitur eritf/e/ipfi f/c.atqui f/c/pars eftipfi.
us fre: totil igitur effet 2quale fuz parti.Omne porrd toti eft fua parte maius,per
nonam communem fententiam: igitur punétum f, non eft commune centrum da-
torum a/b/c/& d/brescirculord. Si bini itag; circuli:& quz fequiitur reliqua. Quod
reccperamus oftendendum. ;
Oedbgups [ Peotears S )
E Apdide kikhoi Speerfforroze @RiNwp airdsyodn fsa &uTdp P dwrd kohBop. .
Theorema s, Propofitio 6. Yo
é I duo circuli fe adinuicem tetigerint : eorum non eft idem

\J centrurn.

OR O N T 1V S.[Deccirculis potiflimim intelligit Euclides,quorum vnus iri-
tra aliil collocatur. Tangitigitur fe bini circuli a/b/c/& d/bre,in picto b.Dico rur Idem qui pr®
fum,quod ipforum circulorum non eft idem commune centrum.Si id enim fuerit :fmm:‘!
poffibile:efto illud f.& connectantur £b/& fre,per prim poftulatum: & per fecun- Gogi,
dum poftulatum extendatur in reCtum fre/in Fun&um c. Sif/igitur punétum,fic
centrum a/ b/ ¢/ circuli: 2qualis erit f/ ¢/ ipfi f/ b, per dedimamquintam diffini-

: tionem primi Item fi idem punéti f,centrum fuerit cir-
culi d/bre:zqualis rurfum erit f/¢/cidem /b, per eddem
decimamquintam ipfius primi diffinitioné. Binz igitur
f/o& f/e,eidem f/b/erunt zquales:& propterea zquales
adinuicem,per primam communé {ententiam. Ergo frc,
zqualis erit ipfi f/c. eft autem f/e,pars ipfius f/citota igi
tur f/c,fuz parti f/e/coxquabitur. quod per nonam com
muné fententiam non videtur efle poffibile. Ergo pun-
¢tum f, non eft idem commune centrum eorundem cit-
culorum a/b/c/& d/bre,intus fe adinuicem tangentium(nam de ijs qui fe tangunt
extra,per {c fit manifeftum)Si duoigitur circufi:&c.vt in theoremate.Quod opor-

tuic oftendifle.

Lij.



64 GEOMET. ELEMENT.

Otbprpa 5y Peobeais & . L

Ap winhou 6D 785 Slgpénes Mgt m owpdiop,d pi 851 kovBop F wikhou,éad 73 oypciy

: mocritwaerpivdEon Tivis mee kiKNopypeyisn S isoz (@7 fis P ki Tpop;iharxisK 5 & o

i TR & ERop & i Typiop s S 7 wobrpou,ils dmbTigop pelw Bl o It pévop eubEiax
toou &b 73 v ¥ onpeis mRoameo i Tou o TOp KUKNOP, i’ Lk Trga THG NS S

Theorema 6, Propofitio 7.

I in diametro circuli aliquod contingat punc¢tum quod mi-

nime circuli centrum fit,ab edque puncto in circulum quz-

dam re&tzlinez procidant:maximaerit in qua centrum, minima

vero reliqua. aliarum vero,{femper propinquior ei quz per cen=

trum extenditur, remotiore maior eft, Duz autem folum reéte

linez zquales,ab eodem punéto in circulum cadunt, ad verafque

artes minimea,. _

O RO N T'I V S.(Efto datus circulus ac/e/h,cuius centrum f, dimetiens verd

a/f/e,& contingens in co punctum g,quod non eft circuli centrum:procidentes au

tem ex.codem punéto grin ipfius circuli circunferentiam linez reta,fint g/b,g/c,

& g/d. Aio primum, ¢ g/a’cft omnium maxima,& g’e/minima:aliarum porro,

Pars prima  g/byipfi g/a/propinquior, maior ipfa g/c,atqg; g/c/remotiore g/d/maior. Conne-
theorematis. & 3tur enim £/b,fc,8 f/d/reta,per primum poftulatum. Clim igitur f/a,ipfi £/,
per decimiquintam diffinitionem primi, fit 2qualis,& vtriq; communis f/g: binz

igitur g/f/& f/a,duabus g/f/& £/bAunt zquales. g/f/porrd & f/b,maiores {unt ipfa

g/biomnis fiquidé triangulibina latera,reliquo funt maiora quomodocungsaffum.

pta,per vigefimam primi.Et g/a/igitur,ip(a g/b/maior eft:qua enim {unt 2qualia,

ciufdem funt zque maiora, per ipfius fextz communis {ententiz conuerfionem.

Item quoniam zqualis eft £/b/ipft f/c,& g/f/rurfum vtrig; communis:binz igitur

g/f/& t/bstrianguli g/f/b,duabus g/f/& f/c/trianguli g/f/c, funt zquales altera al-

teri.Atqui g/f/b/angulus,maior eft ipfo g/f/c/fub zquis lateribus comprehenfo:re-

&a enim frc,cadit inter £/b/& f/g,& diuidit propterea ipfum angulum g/f/b.Bafis

itaq; g/b,bafi g/c/maior eft,per vigefimamquartam primi.Simili difcurfu,g/c/ipfa

- g7d/maior oftendetur.Infuper quoniam f/g/& g/d/ ma-
1ores {unt ipfa £/d,pet ipfam vigefimam primi, & zqua-
lis eft f7e/ipfi f/d, per decimamquintam ciufdem primi
diffinitionem:igitur f/g/& g/d, maiores funt eadem fre,
quz enim funt zqualia,ciufdem {unt 2que minora, per

s/j g leptimz communis {ententiz conuerfionem. Tollatur

comunis f/g:ergo reliqua g/d/reliqua ge, per quintam
communem fententiam erit maior. Omnium itag; ma

€ ' ximaeftg/ a, minima vero reliqua g/e : aliarum porro,
Secunda pars g/b/maior ipfa g/c, & eadé g/c/ipfa g/d itidem maior. @Dico praterea quod ab
eodem punéto g,duz reétz linex coincidunt zquales,ad vtrafg; partes ipfius gre/
minima:vtpote ipfi g/c,zqualis verfus h.Ad datam enim retilineam g/f,datiimq;
in ea punctum f,dato angulo rectilinco g/f/c:zqualis angulus rectilineus conftitua
+ur g/f/h,per vigefimamtertiam primi . conneétatur deinde g/h, per primum po-
ftulacum.Ciim igitur frc,ipfi f/h/Ait 2qualis,per decimamquinti ipfius primi diffi-
nitionem,& g/f/vtriq;communis:binz ergo g/f/& f/c/trianguli g fc,duabus g/f/&
f/h/trianguli g/£/hAunt altera alteri 2quales:& zquos inuicé comprehenduntan-
gulos,per cftructionem. Bafis igitur g/c,bafi g/h,per quartam ciufdem primi cft
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xqualis.€[Aio tandem,qudd ipfi g/c,ab codem punéto g,alia quim g/h/non cadet Tertia pars
@qualis.Si enim id poffibile fueritautilla cadecfupra pun@um h,vel infra.Si ceci- P
derit fupra verfus a:tunc ipfa crit propinquior ei quz per centrum,vepote ipfi g/a,
crgo maior ipfa g/h/remotiore,per primam partem 1am demonftratam:& maior
confequenter ipfa g/c.Quod fi detur incidere infra punctum h,verfus e: tunc ipfa
linca, remotior crit ab cadem gra/qua per centrum. ergo minor ipfa g/h/propin.

~ quiore,per candem przoftenfam primam partem:& minor igitur ip(a g/c. Simili-
ter oftendemus,g necipfi g/hvalia quam g/e/dabitur aqualis,ab eodem punéto g,
& ad partes bid.  De cateris quibufcungs,idem refpondéter fubfequetur. Igitur
fi in diametro circuli aliquod contingat punétil: & qua fequuntur reliqua . Quod
demonftrandum fuerac.
- Sedgnpor & Pedbearg A .
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Theorema 7, - Propofitio 8.

8 S I extracirculum fufcipiatur aliquod pun&tum,ab eéque pun=
&o ad circulum deducantur rectz lineg alique, quari quidem
.vna per centrum extendatur, reliquz vero vecunque:In couexam
circunferentiam cadentium rectarum linearum, maxima eft,que
percentri ducta eft:In curuamvero circunferentiam cadentium
reftarum linearum, minima eft, quz inter punétum & dimetien=
té iacet.minima vero propinquior: ﬁ:mper remotiore minor eft.
Duz autem tantim rectz linez,ab eo punéto cadunt zquales,ad.
vtrafque partesminima. o S

OR O N T1V S.€Efocirculus a/b/c, datum vero punctum extra circulum d:
aquo in ipfum circulum procidit re&z linez d/a,de,d/f,& d/b, curuam einfdem
circuli circunferentiam in pun&is g,h.k,c,difpefcétes:quarum dza/per ipfius circu-
li centrum(quod fit)extendatur.Dico primum,gina/b/ conuexi circunferétiam p, pars
' - cadétium rectarum lincarum,maxima eft d/a,perl/cen-” theorematis.
trum edua:& qua illi vicinior d-¢,remotiore d/f/ ma-
ior,eadémgq; d/f/maior ipfa d/b.Conne@antur enim lre,
V£,&1/b/reétz linez, per primum poftulatum: Et quo-
niam zqualis eft 'a/ipfi l'e,per decimamquintam diffis
‘nitionem primi,& vtriq; communis d/L:totaigitur d/a,
ipfisd/ I/ & /¢, per fecundam communem fententiam:
cft zqualis. Atqui d/l, & l/e/bina ipfius d/l/e/ trianguli
latera,funt maiora reliquo d/ ¢, per vigefimam primi:
& ipfa igitur d/ a, maior cftipfa d . zqualiz enim eiuf:
dem funt 2qué maiora, per {extz communis {ententix
cSuerfionem. Infuper,quoniam Ve/ipfi If,per eandem
decimamquintam diffinitionem primi eft qualis, &

 faij.
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vtrig; cémunis d/]: binz igitur d/l/& e/ tridguli d e,

duabus d/I/&lf/trianguli d/I/A funt zquales alteraalte. .

ri, per eandem fccundam communem fententiam. An-

lus porrd d/l/e,maior eft ipfo d/I/£/ fub =quis lateri-

ﬂs coprehenfo:recta fiquidél/ficaditinter d/l/& e, dic

viditq; propterea ipfum angulum d/l/e. Bafis igitur dve,

bafid f,maior eft,per vigefimamquareid primi.Et proin-

de d/f/maior eftipfa d/b.Igitur d’a/maxima eft: & d/e/

ipfa d/f,atq; df7ipfa d/b/maior.@Dico prazterea,g inci

ntid incurud circunferentii g/c,;minimact d a& qua

ipfi d’c/minimz propinquior,{cmper remotiore minor,

hoc cft,d/k/ipfa d/h,& d/h/ipfa d/g.Connectantur cnim

Vg, lh,& k/reéta,per primi poftulati. Et quonia trian

li d/k/l,bina latera d/k/& k/], reliquo d/l,per vigefimi primi funt maiora:tolli-

wr /e & k/l,quze per decimaquintd ipfius primi diffinitioné {unt zquales.Reliqua

igitur d/c,reliqua d/k,per quintam communem fententiam erit minor.Item, quo-

niam trianguli d/h/),4 limitibus lateris d/l, duz rectz linez d/k/ &k/1/ introrfum

conftituuntur: ipfz igitur conftitutz, reliquis ipfius trianguli lateribus d/h/& h/l,

per vigefimamprimam ipfius primi,{unt minores. Auferitur l/h/&l/k, per ipfam

decimamquintam diffinitionem primi,adinuicem zquales.Reliqua igitur d k,reli-

- qua d/h/minor erit,per eandem quintam communé {ententiam.Etd/h/propterea

minor eritipfa d-g. Minima igitur eft d/c: & quz illi propinquior d/k/ minor ipfa

Tertiapars. d-h,cadémg; d-h/remotiore d/g/itidem minor. € Aio tandem,quod binz tantam

zquales,3 punéto d,incirculum ipfum a/brc/cadunt,ad veralque partes ipfius d/c/

minima:vtpote,ipfi d-h/vna tantum zqualis,ad altera partem ipfius d/c,verfus m.

Ad re®tam enim d/l,atque ad datum in ea pun€tum J,dato angulo rectilineo d/1/h:

zqualis angulas retilineus conftituatur d/l/m, per vigefimiterciam primi.& con-

neQtatur d/m,per primum poftulatum.Cim igitur 1/h/ipfi I'm/fit zqualis,per de-

cimamquintam ipfius primi diffinitionem, & vtrique cémunis d-k:binz igitur d/ I/

& I'h-trianguli d/l/h,duabus d/l/& l/mv trianguli d-1/m, funt zquales altera alteri:

& zquos inuicem comprehendunt angulos,per conftruétionem. Bafis igitur d/hy

bafi d’m,per quarti primi eft zqualis.Neq; ipfi d-hvalia cadit zqualis,prater d/m,

& cdiuerfo.Autenim caderetinter h/& m/punéta:tincq; minor eflet verag; & d/hy

& d/m,nempe vicinior ipfi d/c/minima.vel caderet extra pacta h/& m/verfus a: &

tiic remotior effet ab cadem minima,& propterea maior ipfa d-h/vel d/m,per pri.

mam parté iam demonftratam. Idem quog;,ac non diffimili via licebit oftendere,

de rectis in conuexam eiufdem circuli circunferétiam coincidentibus,ad vtrafque

partes ipfius d’a/maximz Non cadunt igicur ab codé punéto d,in circuld ipfum

a‘bsc;plures duabus re&is lincis zquales,ad vtrafg; partes ipfius d/c/ minima,aut

d’a/maximz. Si extra igitur circulum': &, vt in theoremate. Quod tandem erat
oftendendum. Corollarium.

€ Quz igitur 2 picto extra circuld dato,in circulum ipfum cadunt rectz linez,ab
ipfa minima,vel maxima (qua per centri) zque diftites:zquales {unt adinuicem,
& ¢ diuerfo,fiue in conuexi, fiue in airud inciderint ciufdem circuli circiiferétiam.
S Gidgnux  m, Pedbeais 8.-
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S ' Theorema 8, - Propofitio 9.
Iincirculo fufcipiatur punétum aliquod, & ab co puntoad 9
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circulum cadant plures quim duz reéte linez 2zquales: fufceptum

un&um,centrum ipﬁus eft circuli.

ORONTIV S.@Sitintra circulum a/b/c fufceptum pictum d: 3 quo in eun-
dem circulum cadant plures quam duz reétz linez inuicé zquales,d-a,d/b, &d-c.

Aio quod punétum d, cft centrum ipfius circuli a/b/c. Conne@antur enim a/b/&

b/c/reéte,per primum poftulatum:fecetdrg; bifariam asb/in pun&to ¢,& b/ein pi-
&o f,per decimam primi.connectantur rurfum dre/& d/f;per idem primum poftu
latum:& per fecundum poftulatum,producantur in dire€tum vtrobique ad punéta
quidem g, hv&k,l. Cum igitura/e/fit zﬂtxalis ¢/b,& vtrique communis ¢/d:binz

Kk igitur a/¢/& e/d/trianguliase/d,duabus bre/& e/d trian

o ' - Fuli bre/d,funt zquales alteraalterizbafis quog; d/a,ba-

P 1 d/b,per hypothefin cft zqualis.Angulus igituraed,

/ \ @quus cft per oftauam primi,angulo b e/ d: & proinde
g1t 4 B vterque retus,per decimam ipfius primi diffinitionem.
\:‘/ \\  Retaigitur g/h,re€tam a/b,bifariam & ad retos an‘gl.k

~ B los interfecat:in difpefcente itag;g/h,eritcentrum ipfius

\f/c ~ asbsescirculi, per corollarium primz huius tertij: Haud

diflimili via oftendetur, eiufdem circuli cétrum fore in
re@ak/l. In vtraq; igitur& g/h/& k/ l,eft centrum dati circuli a/b/c : & in puné&o

}pfum d:punctum igitur d, centril eft ipfius a/b/c/ circuli-  Si ergo intra circulum
ufcipiatur punéti aliquod:& qua fequuntur reliqua. Quod oportuit deméfirafle.

O dex o Tedbeaig t .
 Yhog 80 7ipnd kikNop ket A cion onpeiiae i dhlo.
" Theorema 9,  Propofitio 10,

Irculus,circulum in pluribus duobus punétis non fecat.

O RONTIV §QSecet cnim (fi poffibile fit) circulus a/bs ¢, circulum dre/f,in
pluribus duobus punétis,hoc eft in punétis b,c,¢,f.Et fufCipiatur centrum ipfius cir
culia/b/c,per primi huius, fity illuX g: 8 conetantur grb,g/c,gre, & g/frrecta,per
primum poftulatd. Cim igitur punétum gfit centrum circuli a'/b/c:crux)t g/b,g/g,
‘ '  gre, &g/fadinuicé zquales, per decimamquintdm prie

mi libri diffinitionem.Et quoniam b,c,e,f, funt comfmu-
. nes vtriufque circuli fe@iones,per hypothefin:erit pun-
- @umg,vtcung;fufceptumintra circulum de/f. Abipfo
" itag; puncto g,in cundemcirculum dve/f,cadunt plures
g duz re@tzlinez inuicem zquales:vtpote g/b,F/c,g/c,
& g/fErit ergo pictum g,cétrum eiufdemcircuh d e /f,
perantecedenté nonam propofitioné . Atquiidem pun-
&um g,centrum eft ipfius a/b/c/circuli. Duorum itaque
circulorum a/b/c,& dse/f,fefe inuicem fecantium,idem erit centrii:quod per quin-

~ tam huius tertij,n eft poffibile. Circulus ergo,circulum in pluribus duobus pae

€tis non fecat. Quod oftendere fuerat operzpretium. S
T R L
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eorumcentra: ad eorum centra applicaca reta linea & cielta,in
conta&um circulorum cadit. :

O RO NTIV S.@€Duoecnim circuli a/b/c/ & ade,fe introrfum adinuicem tan-
gant,in punéto quidem a:fitg; ipfius a/b/c/circuli centrum fipfius verd a/d/e/cen
crum g.Dico quod ad centra f/g, applicata reta linea,& eicéta: caditin contactum
a.Si enim non ceciderit in punéum azcadet igituralibi.Cadat ergo(fi poffibile fit)
vt eic@a verfus g, in d/& b/punéta: & conneétatur a/gy reéta, per primum poftu-
latum. T'riangulum erit igitur a/g/£:& duo proptereala
tera a/g/& g/f,erunt maiora reliquo a/f, per vigefimam
primi.Actqui ipfi a/f,zqualis cft f/b(vtrag;enim a cétro
fin circunferentiam circuli a/b/c)& a/g/igitur & g/f,ma
iores funt eadem £/b. Tollatur f/g,vtrifque inzqualibus
cGmunis: reliqua igitur a/g, reliqua g/b/maior erit, per
quintam communcm {ententiam.Ipf1 porro a-g,zqualis
eft g/d(vtraque cnim centro g,in circunferentid ipfius
asdse/circuli)& g/d igitur maior erit ipfa g/b. quz &nim
funt zqualia,ciufd€ funt 2qué maiora: per {extz cdmu-
nis fententiz conuerfionem.Ipfa porrod g/d,pars eftipfius g/b: pars igitur erit ma-
ior toto,contra nonam communem fententid.Caditigitur f/g/eiecta,in contati a.

gurcdi T Quod fi g/f/connexa,& eieta verfus f,detur incidere veluti g/f/c,& centrum f/

exterioris circuli a/bsc/extra circulum interiorem a/d-e/conttituatur: idem nihilo-
minus fubfequetur inconueniens.Connexa enim & eiecta g/f/c/ reéta, producatur
in directum verfus g,ad d/& b/punéta,per primum poftulatum. Erunt itaque rur-
fuma/g/&g/f,maioresipfaf/a,per iplamvigefimi primi
libri propofitionem.Eidem porrofra, zqualis eft f/c,per
- decimamquintam diffinitionem ipfius primi.Igitur a/g/
& g/f, maiores funtipfa f’c. Eidem rur{um £/ ¢, zqualis
cft £/b, per candem decimaquinti p¥imilibridiffinitio-
né.Etasg/igitur & g/f,maiores {unt ipfa f/b,per feptimz
comunis {ententiz cuerfioné. Auferatur f/g/ vtrifg; in-
zqualibus cémunis.Reliqua igitur a/g, reliqua g/b, per
. , quintam cdmunem fententiam maior erit: & multd igi-
tur maior ipfa g/d,quz pars cft ipfius g/b. In circulo itag; a/d/e, qu i centro g/in
circiiferentid prodeuntlinez re€te g/a,& g/d,non eriitinuicé quales:contra deci-

- miquintam diffinitioné primi. Cadit igitur f/g/ciecta,in cdta&ti a. Ergofibini or-

bes {e introrfum:&c.vt in theoremate. Quod oftendendum fucrat.

| o Otbgnpa i@y " Ppibeaie 1B
P Ap fo kikkoi ErfferTan &AW ixTigy i ud} Tt kv e &uT Gy A1 pwpin ) if 1l
. LT giic iNworT . S ,
-~ Theorema 11, Propofitio. 12.

SI duo circuli fefe adinuicem é‘xtﬁerius tgtigcfint:ad centra €o
rum applicatarectalinea,per conta¢tum tranfibit,

ORONTIV S.Tangit fe exterius bini circulia’b/c/& d/bse,in piicto quidé
b:fieq; ipfius a/b/ccirculi centrum f,& ipfius d/bre/centrum’g.Aio quod connexa

f/g recta linea,trifibit per conta@umb.  Sienim non tranfierit per punrum b,
tranfcat(fi poflibile fit)per c/& ¢/puncta:& cnetantur b/f/& b/g/reétz lincz,per
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primum poftulatum.Et quoniam pun&um f,centrum eftcirculi a/b/c:equalis erit
#/b/ipfi f/¢/,per decimamquintam diffinitioné primi. Rurfum quoniam gr/centril

cftcirculi d/b/e:zqualis erit per eandem decimamquin.
a _d tam primi diffinitionem g /b,ipfi g/e. Binz igitur f/b/&
s b/g, duabus f/c/& e/g, per fecundam communé fenten.

tiam erunt zquales. Tota porrd frg, ipfis f/c/& e/g/ma-

Jo>.g / ior ci}(ncm e cresextra circulos incidente particula) Et

\_/ tota lfgitur 7g,maior eft eifdem £/b/ & b/g.In triangulo

itag; f/b/g,bina latera £/b/ & b/g, erunt minora reliquo

f/g:{unt auté maiora,per vigefimam primi.qua fimul impoffibilia funt.Igitur 4 cen

trof/ad centrum g/adplicata reta linea f/g,tranfic per contactum b. Si duo igitur

circuli:& quz fequuntur reliqua. Quod demonttrare oportebat.

K Copnp  if, rpobeatg .
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Theorema 12, Propoﬁtio 13

virculus circulum non tangit in pluribus pun&is vno:& fi ex-

tra,& {1 incus tangat. :
O RONTIVS. @ Tangat in primis circulus a/b/c/d,circulum bre/d/f, introt-

fom(fi fuerit poflibile)in punétis b,d:ficq; ipfius a/bsc/d; circuli centrum g, circuli
a autem bre/d/f, centrum h. Adplicata igituredg/ in b/
T retalinea, & ciea: cadet in punctacontaétumb,d, per

~- 77 ™\ vndecimam huius fecundi libri. Et quoniam g/centrum

// . A \\ eftcirculia/bsc/d: erit g/b,ipfi g/d, per circult diffinitio-

L b d nem zqualis. Tollatur g/h,ab ipfa g/d:eadem ergo g/b,

reliqua h/d/ maior erit. Rurfum quoniam h/centrum
eft crrculibre/d/f: zqualis erit h/b, ipfi h/d,per eandem
circuli diffinitionem. Tollatur rurfum g/h, ab ipfa h/b:

 reliqua igitur g/ b, minor erit ipfa h/ d. Oftenfum eft

autem, quod & multd maior : quod non eft poflibile . Non tangit igitur circulus
«a/bse/drcirculum bre/d £/ introrfum in pluribus pactis vno.@[ Secet rurfumcircu-

lus asb/ecirculum a/c/d/exterius in punis a/& ¢/(fi id fuerit poffibile) & conne-

Gtatur reéa a/c/per primum poftulatum.Et quonii in circunferentia circuli a/brc,
duo funt accepta puhiéta a/& c:adplicata igitur recta li-
neaa/c,intra ipfum circulum cadet,per fecundam huius:
’\ ergo extra circulum a/ d/c. R urfum quonid eademar &
W\ d c/pun@ain circunferentia ipfius a/ d/ ¢ circuli coaffum-
U pta funt( vepote vtrique circulo comunia) eadem igitur
¢ reta a/c,cadet intra circulum a/dsc,per eandem fecun-
dam huius:& extra igitur circulum a/b/c. Patuit autem,
' quod & intra ipfuma-b/c/circuld cadit eademasc,atque
extra ipfum a/d/c/circulufn.Cadet igitur intra &extra vtrumg; datorrum circulo-
rum:quod eft impoffibile. Non tangit ergocirculus a/b/c/circuliia/d/c/exterius in
pluribus pctis vno.Patuit,g nec introrfum. Quodoftédere fuerat operzpretif.
Sdpnua 17 Pedteais i, _ :
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] Theorema 13, Propofitio 14. .

14 K N circulo re@tzlineg funt zquales,que zqualiter diftica cétro:
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tangentibus.

De circulis g
fe tangiit exs
tra.
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& {i zqualiter diftanc 2 centro,zquales adinuicem funt.

pass prima @ R O N T IV S. @ Sintin circulo a/b/c/d,cuius cétrum e,binz rectz linez as
prima s Ay ) . .
theorematis. b’ & d/c/inuicem primim zquales.Aio ¢ & zqualiter diftanta centroe. In rectas
enim a/b/& d/c,a punto e/quodin eis non eft,perpendiculares deducantur e/f/&
¢/g,per duodecimi primi: & connectitur retz linez e/a,e/b,e/c,& ¢/ d,per primil
poftulatum, quz per circuli diffinitionem erunt adinuicé zquales. Cum igitur re-
&ta quzedam linea ¢/f/per centrum educta,ipfama/b/re€tam non per centrum ex-
tenfam,ad rectos diuidatangulos : & bifariam quog il-
" lam fecat,per tertiam huius. Aequalis eft igitur a/f,ipfi
£/b:& vtraq; propterea dimidium ipfius a/b. Et proinde
d/g,ipfi g/c/eft zqualis:& vtraque dimidium ipfius d-c.
Atquia/ /(Pcr hypohefin,zqualiseft ipfid-c.quzautem
zqualium {unt dimidium,ea {unt inuicé zqualia,per fc-
ptimi comuné fententid:zqualis eft iﬁitur a/f,ipfid/g,
& f/bscofequéter ipfig/c.Et quonida/b/ zqualis eft ipfi
drc,&crasipfie/d:bina ;'gitut laterac/a’ & a/b/ trianguli
e/a/b,duobus lateribus ¢/d/& d/c/trianguli e/dc,funt zqualia alterum alteri: bafis
quogs e/b,bafi e/c,per circuli diffinitioné, 2qualis.Angulus igif qui ad a,angulo qui
ad d-zqualis eft:per oaud primi. Rurfum quonid zqualis eft e/a/ipfie/d, & a/f/
ipfi d/g:bina ergolatera e/a/&a/ferianguli e/a/f,duobus lateribus e/d & d g trian
guli e/d/g/funt zqualia alterGalteri:& qui fub zquis lateribus cétinehtur anguli, in-
uicé xquales.Bafis igitur c/f,bafi e/g,per quarti ipfius primi eft zqualis. Quz igi-
turina/b & d/c/rectas,ex centro e/deducuntur perpendiculares e/t/& e/g,zquales
funtadinuicé:diftit ergo a/b/& d/c/reta zqualiter ab codé cétro e/ipfius a/bre/ds
Secunda pars circuli,per quartam huius diffinitionem.qCEfto autem eA,ipfi e/g/zqualis, hoc eft,
couerla r=+ diftent a/b/& d/c/zzqualiter ab codem cétro ¢.Dico quddasbs zqualis eft ipfi drc.
" . Eifdem nang; conftructis:oftendemus veluti fupra,vtrang; a/b/& d-c/bifarii difcin
di ab ipfis e/£/& e/g/perpédicularibus: atque a/f/zqualem fore ipfi d-g, & f/b/con-
fequenter ipfi g/C/z;]ualcm.Cﬁm igitur zqualis fit e/a/ipfi ¢/d,& ¢/f/1pfi e/g: bina
ergo lateraase/& e/f/trianguliaze f,binis lateribus d-e/& e/g/trianguli d/e/gAunt
alternatim zqualia:bafis quoque a/f,bafi d/g/xzqualis. Angulus igitur asc/f,angulo *
de/g,per oftauam primi eft zqualis;Et proinde cLui fubbre/f’ angulus, ei qui fub
c/e/gitidem oftendetur zqualis. Totus itag; a/e/b/angulus,toti angulo dsesc, per
{fecundam communem fententiam eft 2qualis. Bina ergo triangulaase/b/ & dre/c,
habent duo latera a/¢/& e/b, duobus d e/ & e/c/ 2zqualia alterum alteri (ex centro
enim incircunferétiam eiufdem circuli a/b/c/d)& qui fub eifdem zqualibus reétis
lineis continentur anguli,inuicé zquales. Bafisigitur a/b,bafi d/c,per quarti ipfius
rimi eft zqualis. In circulo itag; rectz linez {unt zquales,quz zqualiter diftie
a centro:& {1zqualiter diftant a centro, zquales adinuicem funt. Quod recepera-
mus oftendendum.

Oedpnpe iy Pesbere .
N KUkAQ peyisn pf Borp i Sftpere@-:7%0 M ERwp &a i Gypiop T nobrpovyi ambre-
gop peidwp Bip.
Theorema 14, Propofitio 15.
IN circulo,maximus quidem eft dimetiens:aliarum autem fem-
per propinquior centro,remotiore maior.
ORONTIVS. Sitincirculo a/b/c/d, cuius centrum e, dimetiens a/ d: & ipfi
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centto vicinior b/c,remotior autéin f/g. Aio qudd a/d-quzper centri,maxima eft:
b/c/verd maior ipfa f/g.A centro enim e,if eafdem reétas bre/& frg,perpendicila-
res deducantur e/h/& e/k: per duodecimam primi. Maior erit itag; perpendicula.
tis e/k,ipfa e/l:per quintam huius diffinitioné.Secetur itaque a tmaiori é/k,ipfi e/hy
minori equalis,pet tertiam primicfity; ¢/1. & per daturit puntum 1, datz reétz lii

nex f/g,parallela ducatur m7 f1: per trige{imamprimiam ;'

b 3 primicadet igitur ¢/1/ad perpendiculum fuper m/n:per
: - corollarium vigefimanonz ipfius primi.Et quonii e/h/
~ eftzqualis ipfi e/1: diftanc igitur E/C/& m/n/zqualiter
“"acétro ¢,per quartam huius tertij diffinitionem: fiintg;,
" per decimamquartam ipfius tertij,inuicem zquales.Co-
neétantur demum,per primum poftulatd, e/f,e/g, e/m,
& e/n:quz per circuli dffinitionem,zquales funcadinui-
- cem:Cam igitur e/a/ipfi e/m, & e/d/ipfi e/n, per circuli
- ‘o diffinitioné fit #qualis: tota a/d, binis m/e/& e/n, per fe-
cundam communem fententii zquabitur.Binz porrd m/e/& e/n/trianguli m/é/n;
{unt maiores reliqua m/n, per vigefima primi.& a/d/igitur, maior eft cadem mvii:
& ipfa confequenter b/c/ maior, per conuer{am fextz atq; feptima cothmunis fen-
tentiz interpretationem.Rurfum quoniam zqualis eft e/mvipfi e/f,& e/hvipfi e/gy?
bina igitur Jatera m/e/& e/n/ trianguli mve/n, binis lateribus f/e & c/g/ trianguli
f/c/g (Ut zqualia alterum alteri:& qui {ub m/e/n-angulus,co quifub fgc/g/ maior
(re&tafiquidem e/f/& e/g,coincidunt inter e/m/& e/n,ipfum anguld m/e/n/diui-
dentes)bafis igitur m/n,per vigefimamquarti primi,bafi f/g/maiot eft. Ipfi porry
m/n/zqualis eft b/c.& bre/igitur eft eadem £/g/maior: quz enim funt zqualia,eiul>
dem{unt zqué maiora.oftenfum eft autem,quod & a/d, ipfa b/c/ maior eft.Dime-
tlens itag; a/d,cft omnium maxima:& b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiore ma-
ior.Quod oportuit oftendiffe. - ST

- Oubpnp gy Peddeaie. - s,

. it Slppuifo 73 wlKhB m€og Spbies am’ Skpao’ dyo Sy kT s modiTon T wbuNov, rord

L X 6e-7p pefd réarop afise iubeac’ 1) s TEWreeo’ 5 iripar Luodiar du '@cymmw.@
i pSp T8 kv NiB pwnia,cemrtioys Sfdae’ pavico’ Whvypapus petwpip:s 3 NohyindTiwys

. Theorema 15, Propofitio 16. o .

| Va4 diametri circuli extremitate ad angulos re¢tos ducitur,

extra ipfum circulum cadit: & in locum inter ipfam re-

&Gam lineam & circunferentiam,altera reta linea né cadet. & fes

micirculi angulus, omni angulo acuto rectilineo maior eft: relis

uusautem,minor. ,
O RON T1YV S.Efo circulus a/b/c,&illius centrum d,dimetiens verdascs&
. ‘ aba/dimetientis extremitate, ad angulos retos excite-
turase,per vndecimd primi Dico primii,quod ave/reta.
extra ipfum cadit circulum.Sufcipiacur enim inipfae/a,
contingens aliquod punétum:fitq; illud e. & connedtatur
¢/d, per primii poftulatum T'rianguld erici%’itur crad.
omnis porrd trianguli tres interiores anguli,binis rectis
funt zquales:per trigefimamfecundam primi.rectus eft
autem quiad a, per conftructionem.Reliqui igitur qui
ad e/ & d/ funt anguli, vni recta funt zquales : & eorum

Conttruitur fi
gura.

Deméfiratur
theorema.

Prima pars
theorematis.
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- . propterea quilibet, ipfo qui ada/recto minor . In triangulo autem maior angulus,

Pars fecunda

{ub maiori latere fubtenditur,per decimamnonam (Frimi:maior eft igitur dc, §pfa
asd, quz ¢ft ipfius daticirculi femidiameter. Egreditur ergo dve, circunferentiam
ipfius a/b/c/circulicaditg; punétum e/extra cundem circulum a/b/c. Haud diffimi

lis erit,caterorum punctord ipfius a/c/deméftratio. Cadit ergo tota asc,extra da-

tum citculum a/b/c.qCAio rurfum,quod inter re€tamar e, & circunferentiam a/ b,
. né caditaltera rectalinea.Si enim id fuerit poflibilezefto

a/f.&ad datam retam lincam a/d,ad datdmg; in ea pun
¢tum d,dato angulo retilineo c/a/f, zqualis angulus re-
¢Gilineus coftituatur a/d/g:per vigefimamtertiam primi.

¢ Vrerg; igitura/d/g,& gra/d,pars erit ipfius e/a/d: &re-
€to propterea minor.In reétas itag; a/t-& d/ g, re€ta in-
cidita/d, efficiens interiores & in cadem parte angulos

- binis re¢tis minores:ipfe igitur a/f/ & d-g,in infinitum
produétz,tandemconcurrent,per quintum poftulatum,

coucnidt ergo ad punéta %-Triangulﬁ eftitaq; a/g/d:cuius tres interiores anguli bi
i

Tertia pars
de angulocds
tingentiz.

CSftru&tio fis
gurx,

nis re€tis,per eandé trigeflimafecidi primi,funt zquales.& quifubgra/d/ & ad/gr
anguli,vni re@o,hoc eft, ipfi c/a-d/cozquantur (datus eft enim a/d/g, zqualis ipf
¢/a/f )Reliquus igitur a/g/d,rectus eft:& maior propterea verog;,& g/a/d-&ad g,
Vnde rurfum algffcmidiamctcr, maior eft ipfa d/g, per candem decimamnonam
primi.Cadit igitur pi¢tum g,intra circulum a/b/ciergo & a/f/re@ta (in qua punctia
g)circulum ipfum interfecat,vepote in f.Non cadit itag; a/f/reta, inter re€tamave,
& circunferentii a/b.q[Dico tandem,g angulus b/a/d/ipfius a/b/cAemicirculi,om-
ni acuto & rectilineo angulo maior eft:reliquus autem(vtpote,b/aze) minor.Cam
enim angulus e/a-d/fic rectus,& diuifus a (ola circunferentia a/b,inter quam & re-
&am ave/non cadit altera reéta linea(vtinunc oftenfum eft) non poteft ipfe angu-
lus brase/bipartiri:& proinde non minuetur neq; augebitur confequéter ipfc b/a-d.
Igitur angulus bsa/d,fub a/b/circunferétia, & a/d/re¢ta comprehenfiss, omni acuto
rectilineo maior eftangulo:brases verd, qui fub eadem circunferentia,& ase/ reta
continetur(quem angulum contingétiz nominare con{ueuimus)omni itidem acu-
to & re&tilineo angulo minor ¢ft.Qux omnia fuerc demonftranda.
| Corollarium,

€ Quz igitur ab extremitate dimetientis dati circuli, ad rectos ducitur angulos,
ipfum circuldl tangit, idg;in vno tantummodsd punéto:ad duo enim punéta adpli-
cata recta linea,per fecundam huius tertij,cadit intra datum citculum. ’

: Peofhupa b, Peibeais .
l & Pé Robobr®- onpds, 7 doborT®- xUkAS igarousllew ivbay Ypocppulp deyocySip

Problema 2, Propofitio 17. :
A Dato pun&o,dato circulo,contin gentérecti lineamducere,

ORONTIYV S.€Sita/piictum datii: a quo oporteat in datum circolum
brc/d/contingentem rectam lincam ducere.Inueniatur ipfius b/c/d circuli cenerd,
per primam huius tertijifitg;illud ¢/& conne@atur a/ e/ re@a ,per primum poftu-
latum:qua cimab interiore punéto e, ad exterius punctum a/cf:duatur,fcabit bs
odccirciiferentiam.fecet igitur in punéo b.& centroe,interualloautem e/ a, circu-
lus defcribatur a/f/g,per tertium poftulatum. Poftmodim i puncto b,datz recte
lincz a/ ¢, ad reétos angulos excitetur b/ f: per vndecimam primi.& connetatur
¢/, per primum poftulatum: quz eandem circunferentiambre/d, fecet rurfum in

17
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piicto c.Connectatur demiiac,pet idemprimd poftula.
tﬁ.Dicog;a/c,contingitcirculﬁ/b/wd.Cﬁcnimpcr circt Dembftratio
li difinitioné,zqualis fita‘e/ipfi e ;& bresipfie/ccerune =
bina latera ase/& e/c/tridguliase/c,zqualia duobus fre/. -

- . & e/bserianguli fre/b:& communé comprehendunt an-
gulum qui ad e. Bafisigitur a/c/bafi fb, & triangulum,
avesc/triangulo fre /b, & reliqui anguli reliquis angulis
(fub quibus zqualia fubtenduntur [atera) per quartam

o primi cozequantur. zqualis eft igitur angulus a/c/e, an-

gulo e/b/f. Angulus porrd e/b/f/retus eftigitur & qui fub a/c/e/rectus.Et quonii

c/cAfemediameter eft ipfius b/cd circuli,& ab illius dimetientis extremitate c, ea-

dem a/c/ad re@os cxcitata cft angulos:ipfa c:'Eo' a/c/tangit circulum bre/d, per co-

rollari decimafextz huius tertij.  Igitur a dato punéto a,datob/c/dscirculo,con-

tingentem réétam lineam duximus. Quod facere oportebat.

Oxdopyper IS Peibearc iN. ,
Ap ks ipdiifyrat me whdia, e § 78 nefBs & Tho epip 16V x b s tudGa:i ih-
10V x08@Gesndberos Isoee adh Thi Gaifo i leo.
Theorema 16, Propofitio 18. ,
18 I circulum tetigerit aliqua re@alinea, 3 centro auté in con='
tatum coniuncta fuericaliqua re&talinea:coniunta, perpens

dicularis eritin contingente, |
O RO NT1 V S.€CSit datus circulus a/b/c,quem tangat re&alinea dve in pun-
&o quidem c:fitg; centrum ipfius circuli f,& conne@atur f/c/ reta, per primi po-
ftulatum.Dico quod f/c, perpendicularis eft ipfi d-e.Si enim f/c,non fuerit perpen. Heec aliter os
dicularis ipfi d/c:erGt d/c/f/&f/c/e/anguli, per decimz diffinitionis primi hY_;ri con. fendi potcfty
' a uerfionem,inzquales,alter quidem recto maior,alterve firidi modus
rd minor.Efto maior(fi fuerit poffibile)& obtufus f/cre: preftat.
erititagsd-c/f/acutus.Et quoniam recta de,tangit circu-
lum a/b-c,per hypotefinapfum igitur né fecatcirculum.
Cadit itag; circaferétia b/cjinter d’c/& c/f/lineas retas:
& proinde acutus & rectilineus angulus d/c/f,maior erit
angulo femicirculi bsc/f,ex circunferentia b/c/& re¢ta s
f/comprehenfo Dabitur itaque retilincus & acutus an-
“ < ¢ gulus,maior angulofemicirculi: contra decimamfcxtam
huius tertij propofitioné. Angulus ergo d'c/f,non cft recto minor:fimiliter often-
detur,qudd nec refto maior.eft igitur rectus: & qui {ub f/c/e/ continetur angulus,
itidem recus.& proinde reéta f/c, in iplam d/e/ perpendicularis eft,per decimam
primi diffinitioné. ~ Si circulum itag; tetigerit aliqua recta linea:&c. vt in cheore-
mate.Quod demonftrandum fuerat.
Obprpx 18 Pedbecre "6, .
Ap kONAs ipdifurat mig (ubEix , & I g 75 Lpaffousfyy mos Spdig Yyavico’ iuodie
E youppk a’:xﬁ,c'g& ailg &x0ciong tsox ® kokmeop E KikAS, '
Theorema 17, ~  Propofitio 19. ,
19 S I circulum tetl'Fcrit’ aliqua recta linea, contaétu auté ipfi tan=
genti ad angulos reftos reétalinea quadam excitetur:in excis

tata erit cencrum circuli,

g
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O R ON T 1V S.Efocirculus a/b/c:quem rurfum tangat reta dve, in punéto

. eBadato piictoc.datz re@tz linez d/e, ad rectos excitetur angulos c/a:per vnde-

D;-"‘“‘*“,',,‘?,,- cimam: primj. Dico g in c/a,eft centrum ipfius dati circuli a/b/c. Si enim non fue-

abimpefibili ¢ in reéta c/acerit alicubi.Eftofi poffibile fit)in punéto £ & connetatur f/c/rella,

per primum poftulatum.Et quoniam re&a quadam linea d/e, tangit per hypothe-

fin circulum a/bc,a centroauté f,in conta@um c,coniun&a erit f/c/reta linea:con

iuncta igitur £/ ¢, perpendicularis erit in contingente dve, per antecedentem deci-

mamo<tauam huius tertij propofitionem . Re¢tus erit igitur vterque angulorum

: d/c/ £,& frc/e. Atqui per conftructionem,angulus d/c/as

" re€tus eft:funtq; recti omnes inuicem 2quales,per quar

tum poftulatum. Aequus erit igitur angulus d-csa , ipfi

angulo d-c/£Eft autem d-c/f,pars ipfius angali d/c/a:re-

&t fiquidem frc,cadit intra circulum,ac inter d/c/8& c/as

retas,diuiditg; proptereaipfum augulum d/cza. Totus

igitur angulus d/c/a,{uz parti dc/f,zquabitur:quod per

nonam communem fentétiam eft impoffibile Centrum

itaque circuli a/b/c,non eft in punéto f.haud diflimiliter
oftendemus, g nec alibi: prater g in a‘c. Sicirculier

tetigerit aliqua refalinca:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit dcm&ﬁraf%:

: Otbgnpar iHy Peobeare K.
N aukAg & 7R 7§ kob7pp ywriaydi@Aadiop 5l e alds 1 wtugrpsa,drap This dua
E b DEupigaap Paorpiyenp o pwvici. : :
N Theorema 18, Propofitio 20,
N circulo angulus qui ad cenerd, dupluseft eius qui ad circuns
ferentiam: quando anguli eandem circiferentiam habuerine.

ORONTIVS. €Sitasbsc/d/ circulus : ad cuius centrumee, ficangulus c/e /d,
ad circunferentiam autem c/a/d, & veriufg; bafis eadé circunferentiac/d. Aio quod
angulus c/e/d,ipfius anguli c/a/d/duplus eft-Conne@atur enim ase,per primi
uid_o angu . . . . N S Po
15 qui adair, ftulatum:& per fecundum poftulacum,direté producatur in f. Caimigitur percir-
cunterétiam - culi diffinitionem,a e/fit zqualis e/c:zquus eftangulus e/a/c,ipfi angulo e/c/a,per
;‘:;i::‘“ " quinti primi. Anguliitaq; e/a/c/& e/c/a fimul fumpti,alterutrius cord dupli funt:
vtpote ipfius ¢/a/c.Exterior porrd angulus c/e/f, binis interioribus & ex oppofito
erasc/& e/csa, per trigefimanifecundam primi eft zqua-

© a

e

a lis.qua autem funt zqualia, ciufdem duplicia funt: per

_ conuerfam {extz communis fententiz.dupluseft igitur
ce/frangulus,ipfius e/a/c. Etproinde angulus fre/d/ip-

E fius e/a/d/anguli duplus eft. Totus itagsangulus c/e/d,

\q totius angulic/ asd/ confequenter cft duplus. Si enim
N g ®que multiplicibus,additur 2qué multiplicia: 2que iti-

%5;10 ideg: n‘ dem multiplicia refultabune.C Quad fiangulus quiad
angul®quia X

circunferentiam,fuerit extra centrum ipfius circuli,ve-

20

irciiferenti P X . - . .
:’g‘:apif"c:':, luti ¢/b/d:idem nihilominus fubfequetur.connexa enim
trum circuli. _retta bre, per primum poftulati, & directe rprodué'taiu .

g/per fecundum:concludemus veluti (upra, ex eadem quinta & trigefimafecunda

Primi;angulum c/e/g,duplum fore ipfius anguli c/bre. quorum dve/g/pars ipfius
anguli c-e/g,duplus rurfum eft partis ipfius c/bre,vtpote anguli c/b/gzrcliquusi {
tur angulus ¢/c/dqui ad centrum, duplus itidem eft reliqui c/b/d/quiad circuné:.
rentiam dati conftititur circuli. Incirculoitaqs angulus qui ad centrum,duplus
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eft eius quiad circunferentiam: quandoipfi anguli commanem bafin eandem cir-
cunferentiam habuerint.Quod fuerat oftendendum.
‘udgupae 19, Tedbiorg K,
N xUkAQ o o T3 &uTd Tpipam yoricyi@ &R iNus dofp.
- Theorema 19, Propofitio 21.
a1 IN circulo qui in eodem fegmento funt anguli : fibi inuicem

{funtzquales.

O RO N TIVS. € Sint primim in fegmento femicirculo maioti¢/ a/ d dati
asbsesdrcirculianguli ca/d/& d/b/eDico cofdé angulos c/asd/& d/brc,fore adin-
uicem xquales.Inueniatur enim centrum ipfius a/b/c/d circuli,per primam huius
tertij,fit; illud e:& connetantur e/c/& e/d,per primum poftulatum. Ciim igitur
; anFulus c/esd/ad centrum exiftat circuli,c/a’d/vero an-
gulus ad circunferentiam,habedntq; bafin communem
candem circunferentiam c/d:angulus propterea c/e/ d,
duplus eft,per antecedétem vigefimam propofitionem
anguli va/d. Angulus itaque c/a/ d, dimidius eft ipfius
angulic/e/d.Et proinde prafatus angulus c/e/d,duplus
eft ipfius anguli d/b/catq; idem angulus d/b/ceiufdem
c/e/d/anguli dimidius. Quz autem eiufdem funt dimi-
dium,ea {unt adinuicem zqualia:per feptimam commu
nem fententid. Aequus cft igitur angulus c/a/d,angulo
d/bsc. Sint rurfum in fegmento b/a/d femicirculo minori,ipfius a/b/c/drcirculi,
brasd, & d/ ¢ /branguli. Hos dico fore fimiliter 2quales. Connetatur enim reéta
a/e,per primum poftulatum:ficq; ipfarum a/d & bre/fectio fEritigitur a/cve, feg.
mentum maius: & qui in codem fegmento maiori funt anguli a/b/e/ & e/d/a, per
}:rimam partem iam demonftratam , adinuicem zqua-
es.Etquoniam triangulia/b/fjinteriores & qui ex oppo
fito funcangulia/b/f/& f/asb,extrinfeco b/f/d/cozquan
tur angulo: necnon & duoangulie/df & £/ ¢/ d ipfius
¢/f/dstrianguli,eidé extrinfecob/f/d funt itidé zquales,
gcr trigefimifecidam primi.duo :'Fitur anguli a/b/f/&

7a/b,duobus angulis e/d/f/&f/e/d,funt per primi com
muncm fententid zquales.A quibus {i demantur zqua-
les anguli a/b/f/&c/%/f:rcliquus bra/f,teliquo d/c/fj'noc
ettbra/d/ ipfi d/e/b, per tertiam communem fentétiam
erit zqualis.Idem quoque demdftrare licebitin femicitculo. Incirculo igitur,qui
in c(‘)idem fegmento funt anguli,fibi inuicem funt zquales. Quod receperamus o-
ftendendum. ’

Oxdpnp Ky Pedbare k€. v
Tnp oF Tois kUkAGis TBR@ALUpwp ot &oravafop pwricet,fualp Spbacis TG éfp.
) Theorema 20,  Propofitio 22.
¢z T N circulis quadrilaterorum exiftentium anguli, qui ex oppo-
Iﬁto:duobus re&is funt zquales.

\ .
O RON TI1VS. Sit in asbre/d citeulo, quadrilaterum a/b/c/d. dico angulos
qui ada/& c, fimiliter qui ad b/& d/ex oppofito coftituiitur,duobus rectis coxqua-

De fegnnnto
femicirculo
maiori.

De fegmento
femicirculo
minori.

ri. Conne&antur enim a/c/&b/d/re&#,per primﬁ;‘poﬂuhtum.Triangulum cft

igitur a/b/c. Et quoniamangulo bsa/c,#quuseft angulus c/d/b, per antccedentem

g.lj.
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vigefimamprimam huius tertij:funtenim in eodem {egméto brasd-c.Angulo rur-
fum a/c/b,zqualis eft angulus b/d-a,per eandem vigef%miprimam huius tertij:in
codé nang; fegméto confiftunt a/dsc/b. Totus igitur qui {uba/d/c/cotinetur angu
lus,binis angulis b/a/c/& a/c/b(nempe fuis partib® integralibus)cozquatur.A dij-
ciatur veri(q; zqualibus,cémunis angulus a/b/c. duoigitur anguli a/b/c/& c/dza,
: tribus angulis bra/c,a/c/b,& ¢/bra,ipfius a/b/c/ triangu-
li, funt per fecundam communem fententiam zquales.
Eifdem porro tribus angulis eiu{dé a/b-c/trianguli;duo
- reti {unt zquales anguli:omnis fiquiderh tridguli, tres
interiores angulibinis funt rectis zquales, per trigefi-
mamfecundd primi.Qui igitur ex oppofito funt anguli
‘a/brc, & c/d/a, per primam communem fentétiam,fune
- 2quales duobus rectis.Nec diffimiliter oftédemus,quod
“angulibsasd/& d/c/b,duobus itidem rectis cozquantur.
' - Igitur incirculis quadrilaterorum exiftentid anguli,qui

ex oppofito:duobus rectis funt zquales.Quod demonftrare oportebat.

Oedpupa Koy Teodeore K.

E P afig kuaiig tubdioo’ Rbo TpuipaTee udhwp 8puoi kol anGey0u susadioovroa udi Tk &u-

To piigh. ‘ ,
- Theorema 21, . Propofitio 23
Vper eadem re&alinea, duzfetiones circulorum fimiles, &

inzquales non conftituenturad eafdem partes.

. O R ONTIVS. @Super cadem nanque reéta lineaasc,binz & inzquales cir-
culorum fectiones, a/b/c/quidem maior,minor autem a/d/c, ad eafdem partes b,
dconftituantur.Dico ¢ ipfz fectiones né funt fimiles,& fimul inzquales.Si enim
: "~ -+ id fuerit poffibile: extendatur re@ta quzdam lincaa/d/
b,quzfecct vtrang; fectionem, maiorem quidem i b,&
ipfam minoré in d:& conneétantur b/c,& c/d/retz,per
~ primum poftulatd. T riangulum erit igitur b/c/d: cuius
A ¢ vnum latus b/d,producitur in a.exterior igitur angulus
- asd/c,interiore & ex oppofito c/b/d/maior eft, per deci-
mamfextam primi. Quod fi fegmentum a/d/c/,fueritipfi a/b/cAimile:zquus erit
angulus a/d/c,eidem angulo c/b/d, per vitimam huius tereij diffinitionem.fimiles
nang; fectiones circuli funt;qua angulos zquos fufcipiiic. Effet igitut angulus a/d/
c,;maior anguloc/b/d,atqetdein 2qualis:quod eft impoflibile. Supet eadem itaq;
retalinea,duz {e&iones circulorum fimiles,& inzquales non conftituétur ad caf-

dem partes.Quod oftendere fuerat operzpretium.

Oebonpe xf, nedeears  wdt
A udilowpivddap 8 proioe T pipaeoejrkAwp,iGe &Mihots afp
Theorema 22,  Propofitio 24.

Vperzqualibus reislineisfimiles circulorum fe¢tiones con-

fticute, fibi inuicem funtzquales. : - .
O R O N TI1VS. €Conftituantur enim fuper zqualibus reétis lineis a/b,&¢,d,
fimiles circulorum fectiones ae/b,& c/f/d.Dico g fectio ase/b,fetioni ¢/ f/ d/ eft
zqualis.Comparatis nanque adinuicem ipfis a‘e/b/& c/f/d/fe@ionibus, & punéto
c/{upra punéum a- collocato, extenfag; re@a linea ¢/dvin direGum ipfius abzcon-
gruet punctum d, ipfi pun&o b. qua enim funt zqualia, fibimetipfis conueniunt,

23
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per o&auz cémunis fententiz conucrfionem. Conueniente autem recta c/d- ipfi
a/b, conuenict & c/f/d/ circunferentia ipfia/ e/ b: & illi confequenter erit zqualis.
"Tunc enim {uper eadem re¢ta & communilinea a/b/vel ¢/d,duz circulorum fecio
nes conftituentur fimiles:igitur & zquales, per vigefimam tertiam huius.Acqua-
lis eft igitur a/e/bripfi C/f/g. @ Quod finon fueris contentus hac demonftratione, Alia ciufdem
. &

ixcris forfan circunferentiamc/ £/d, ipfia/e/by eoremas

Y]

f

e . minime conuenire:tunc vel altera alteram fecabit,
_ , vel vna cadet intra reliquam.Secentfe primam(fi
[ s%’ ( poflibile fit)in puncto g.Et quoniam fefecant iam,

4 in communibus piictis a,b/vel c,d:fecabunt fefe in-
uicE circuli, quord funt fetiones, in pluribus duo-

e -y . ; .y .
_ ¢ X\ buspictis.quod Fcr decimam huius tertij, eft ime
_ poflibile.Quod fi vna ceciderit intra reliquam,ve-
i & pote c/f/d/intraase/b:idé quod in proxima feque-

tur inconueniés,velut ex ipfa potes clicete figura.
Exterior enimangulus qui ad f, trianguli e/f/bs aut e/£/d, maior erit intrinfeco &
_ex oppofito qui ad e,per decimifexti primi:ac cidem zqualis,per fimilid fectiond
diffinitioné,quod noncft poflibile.Congruititaque circunferentia c/f/d,ipfi a/e/b:
?ucmadmodﬁm & re&ta c/d/ipfi a/b- quz autem fibimetipfis conueniunt, zqualia
unt adinuicem:per otauam comunem {ententiam.Aequalis eft igitur feCtioases
b,ipfic/f/d.Igitur {uper zqualibus rectis lineis,fimiles circulorum fetiones cofti-
tutz,fibi inuicem funt zquales. Quod receperamus oftendendum. :

PoiPhupa 7, ) ST Kt
‘ Kn}\u T i proc 7o d‘oeah@‘,weoommé\l-m 56y kukAop obzwep ¥h1 Tpipe.
| ' Problema .3, Propofitio 25,
25 Irculi fectione data:defcribere circulum, cuius eft fe&io.

*OR ONTIVS. €Efto data circulifectioas b/ ¢, cuius centrum oporteat
inueniteshoc eftcirculum cuius eft fetio defcribere.Secetur itaque a/c/reétabifa-
riam in punctod, per decimam primi. & per vadecimam ciufdem primi, a pun-
¢to d/ip(gus a/csrecte linez,perpendicularis excitetur d/b:& cnetatur a/by recta,
b per primum poftulatum. T'riangulum erit igitur asb/d:
cuius angulus bsasd, ipfi angulo d/bsaserit zqualis, auc
€0 minor, vel eodé angulo maior. Si zqualis (vt inhac Prima huius
. _ prima figura) zqualis eritad, ipfi d/b, per {extd primi. :gsg;:“ dif
‘a ¢ Eidemporré a/d,zqualis eft d.c,per conftructionem: & ]
d/brigitur ipfi d/c,per primam communem fententiam
erit zqualis. T'res itaque a/d,d/b,& d c,crunt inuicem zquales.Cadét ergo a pun-
&o d,in circiiferentid a/b/c,plures quim duz rectz linex zquales:erit igitur pun-
&um d,centrum circuli,cuius a/b/c/eft fetio,per nonam huius tertij. @At {1 an- Secundadiffe
gulus bra/d,minor fueritangulo d/bra(vt in fecunda figurz difpofitione) coftitua: ientia,
' tur ad datum pun&tum asdatz re€tz linez a-b, datoan-

b - gulo re¢tilinco d/b/a,zqualis angulus retilincus brase:
/[\ Ecr vigefimamtertiam primi . Et quoniam trianguli a/
vall 4 e vd,angulus qui ad d/re€tus eftigitur & qui ad bminor

eft recto, per trigefimamfecundam primi. Angulo auté
d/brsa,datus eft zqualis bsa/e:&brae/igitur angulus re-
%o minor eft.incidit itaq; recta lineaa/b,in ase/& b/d/reétas,efficiens interiores &

gif.
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in cadem parte angulos, duobus reis minores: conuenient igitur a/e/&b/d/in

re&tum produétz , per quintum poftulatum. conueniit
ergoad punctume : & connetatur e/ ¢/ reta, per pri-
mum poftulatum. Ciim igitur angulus e/a/b, zquus fit
angulo a/bse:zqualis eft ase, ipfi e/b, per fextam primi.
Rurfum quoniam a/d, ipfi d'c/ eft zqualis, & d-e/ vtri-
que communis : bina igitur lateraa/d’ & d/ ¢/ trianguli

a/de,binis lateribus e/d/& d/c/trianguli e/d/c,fufit zqualia alcerd alteri: & 2qua-
les comprehenduntangulos,nempe rectos qui circa d.Bafis igitur e/c,bafi aze,per
quartam primi ¢ft zqualis.Eidem porrd a/e,zqualis oftenfa eft e/bitres igitur ase,
esb,& e/c,funtadinuicem zquales. Quare rurfum , ex nona huius tertij,punétum

Tertia diffc,
rentia.

to enim rurfum angulo bra‘e,ipfi d/b-a, per vigefimam
tertiam primi,zquali:cdcludemus( veluti fupra)ex fex-
ta primi, e/b/fore 2qualem ipfi a/ec:ac cidemase,ipfam
e/c, per quartam ipfius primi,confequenter zquari. Et
proinde pun€tum ¢,centrum crit circuli‘cuius a/b/c/ eft
fectio:per nonam huius tertij. Corollarium,

@ Hinc fit manifefti,in femicirculo angulum bra/d,fore

zqualé ipfi a-bsa:in fectione auté femicirculo minore,minoré:& in maiore maioré.
Aliagvniver IE ST ET A L I V S modus vniuetfalis inueniendi prafatfi centrd,cuicung; -

falior ciufd&

problematis fectioni datz indifferenter adéommodus. Affumantur itaque in data circunferen-
oficnfio. tia fiucfectione a/bsc, tria vtcunque contingentia punéta: fint; a,b,c. Conne@an-
tur deinde a/b, & b/c/reta,per primum poftulatum.vtrag; poftmodim bifariam
diuidatur,per decima primiza/b/quidem in punéto d,&b/c/ in pun@oe.A punétis
autem d/& e,in cafdem a/b/& b/c,perpendiculares excitentur d/f/& e/f, per vade-

cimam ciufdem primi. Ciim igitur vterque angulorum
bsd/f/&bre/fAit retus:re€ta quz ex punéto d/in piicki
e/producetur, vtrig; dividet angulum.quz cam incidac

e/centrum erit circuli,cuius a/b/c/eft fectio. € Quod fi idem angulus b/a/d,maior
: extiterit ipfo d/b/azidem refpondenter concludetur.Da-

in d/f/& e/frretas,efficiet propterea interiores & inca-

dem parte angulos de/f7 & e/d/f7 duobus reétis mino-
tes. Cocurrent igitur d/f/& e/f/produétz, per quintum
poftulatum, & fefe tandem interfecabunt in eodem pun-

&o £.Et quoniam re&ta quzdam linea d/f,quandam re€tam lineam a/b,bifariam &
ad retos difpefcitangulos:in ipfa igitur d/f/eft centril circuli-& proinde in e/f/re-
¢ta,erit eiu{dem circulicentrum:per corollarium prima huius tertij. Eft igicur cé-
trid.circuli,cuius fectio eft a/b-c,in punétof,vtriq; & d/f/& e/fcomuni. Data igitur
circuli fe@ione a/bre,defcribitur circulus cuius eft fectio.Quod oportuitoftédifle.
-  odewpe k) Pedteate  us.

N-7vi¢ Tovis kUkNoig odl, iGut peovioeeidl Towp whugepdBp Belinaan,iochts as Tvis xafFoig,
Eiod’rt ¢ i whUptgaaue So1 Prfunijoct.

Theorema 23, Propofitio 26. _
IN zqualibus circulis zquales anguli, in zqualibus circunferen-

tijs fubtenduntur: etfi ad centra, etfi ad circunferentias dedus

&i fuerint.,

ORONT1 VS.@Sintbinicirculia/bre/d/ & ¢/£/g/tv inuicem zquales:in qui-

26
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bus zquales deducantur angpli,ad corum quidem centra k,l, anguli b/k/d,& f/1/h:
ad circunferentias autein,b/a/d/& f/e/h.Dico qudd bre/dcircunferétia,zqualis eft
f/g/hrcircunferentiz.Conneantur enim in primis b/d/& f/h/recta, per primum
poftulatii.Er quoniam per hypothefin circuli a/b/c/d/& e/f/g/hAunt inuicé zqua.

. les:qua igitur ex corumcentris prodeiic rectz linea,funt zc}‘ualcs adinuicem, per

' ' - primi huius tertij diffinitio- -

' 8 ¢ ~ nemDueigitorb/ k/ &k/ d/
' ' trianguli b/k/d, duabus f/1/&
‘ I'h/naguli £/1/h/fGtzquales.

k alteraalteri: & zquos inuicg,

\ / ) » quiad k/& l/céprche'dunt an

gulos.Bafis itag; b/d,bafi f/h,

B> per quartd primi eft 2qualis.
Rurfum quonii angulus qui
. _ g . ad a,zquus cft angulo qui ad
e,fimilis eft fectio bsa d,fetioni f/e/h,per decimam huius tertij diffinitioné : & fu-
per zqualibus rectis Céﬁﬁupt b/d/& f/h. Aequalis eft igitur fectio bra/d,ipfif/e/h:

{uper zqualibus enim re@is lineis fimiles circulorum fe@iones conftitutz, fibi in-

uicem funt zquales,per vigefimamquartam huius tertij. A tqui totus a/b/c/d/ cir-

culus,togi e/f/g/hrdreulo eft zqualis.fiab zqualibus autem circulis, zquales aufe
rantur circunferentiz:qua relinquentur zquales erunt,per tertiam cémunem {en -
tentiam. Acqualis eft igitur citcunferentia b/c/d,ipfi f/g/h. In zqualibus ergo cir-
culis:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum fuerat.
... Otdpnpa xd', Pedbears K-
EN Tis iovis xUkAoigyoet udi Towp s gredBp Piluriions pwrice,Tgoes eMihaus dafpsiadTt
L, 76 7eig kodapois,iohre mehs meis mhuprpcioug Sor Pefunijor.
| | | Theorema 24, Propofitio 2.
27 IN zqualibus circulis,anguli qui fuper zquales circunferentias
deducuntur, fibi inuicem funt zquales : etfi ad centra, etfi ad
circunferentias fuerint deducti.
ORONT IV S.QCHzc cft couerfa praecedentis.Sint ergo in circulis zqualibus Cfl"“‘? pras
abro&drerffuper zqualibus circunferétijs b/o& efanguli brgre/de/h/fad eor O™
rum centra g, h: ad circunferentias autem L/a/a& e/d/f. Aio quod angulus quiad

g,2quus eft angulo qui ad h:necnon qui ada,zqualis ci quiad d. In primis enim, fi

angulus b/g/C/angJo e/h/fn6 fueritzqualis:alter corum erit maior. Efto maior

¢fi pofiibile ﬁt)b:lg/c&aﬁ datam rectam lineam g/c, ad datimg; in ea puntum g,

daro angulo rectilineo e/h/f,zqualis angulus rectilineus conftituatur k/g/c,per vi-

. o : gefimamtertiam primi. Ma
lor erititaque angulus bsg/c,
ipfo k/g/c/angulo:incidérque

‘propterearetag/k,inter b/g/

& grc/retas, & proindefeca-
bit circiiferentia k/c/ipfa brcs
minoré.At quonii in circulis
aqualibus zquales anguli, in
" zqualibus circunferétijs fub-
: téduntut,per antecedenté vi-
gefimamfexts propofitionem:zqualis erit circunferentia k/c,ipfi ¢/f Eidem porrd

gdiij.

a
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circunferentiz e/f, zqualis eft per hypothefin circunferentia b/c.& b/ ¢/ igitur cir-
cunferentia,ipfi k/c,per primam communem fententiam erit zqualis:maiorvide-
licet minori,totémve fuz parti.quod per nonam cémuné fententid eft impofiibile.
Non eft igitur angulus b/g/c,maior ipfo e/h/£: fimiliter oftendemus,quod neq; mi-
nor.Eft igitur zqualis.Et quoniam per vigefimam huius tertij,angulus bra/c,dimi
dius eft cius qui ad centrum ginecnon & e/d/f/angulus,illius qui ad centrum h/di-
midius.quz auté ciufdem vel zqualium funt dimidit,zqyalia funt adinuicem: per
{eptimam communem fententii.Et angulus igitur brasc,angulo e/d/freft 2qualis.
Inzqualibus ergo circulis,anguli quifuper zquales circunferentias:& quz fequun-
tur reliqua.Quod erat oftendendum.

Oedognpa  Kiy Redbears K.
E N 70is i00ig kirNoig ok 1Ges Lubdoes,Tong Tlprpdas’ apoupdar. Thir uSh pedowey 1 pd-
X goviethis iindTlona, 7 inceTlon. ‘ )
' Theorema 25, Propofitio 28.
I N zqualibus circulis zquales reGelinez, zquales circunferen-

tias auferunt:maiorem maiori,minorem autem minori.
O RONTIV S.Sintbinicirculia/b/c/d /& e/f/g/h/invicem zquales,quorum
centra k,L:in ipfis verd 2qualibuscirculis,zquales fint re¢tz linez b/d, & f-h,aufe-
rentcs Circunterentes bra’d/quidem & f/c/h maiores,minores autem b/c/d/& f/g/
_h.Aio quod circunferentia b-a,d,circunferentiz f/e/h/cft 2qualis:necnon & bsc/d,
ipfi f/g/h.ConneQtantur enim b/k/& k/d,atque f/1/& I'h/ recte, per primi poftu-
Jatum.Ci igitur ex hypothe-
ficirculi a‘b/c/ d/ & est7 g/ hy
fint zquales:& zquales quog;
adinuicé eruntqua ex eorum
céeris deducétur line rectz,
per primam huius tertij diffi-
nitionem. Duz itaq; b/k/& k/
d/trianguli b/k/d,binis £/ 1/ &
I/h/erianguli f/l/h, (ant zqua-
- les altera alteri: bafis quog; by
c,bafi f/h,per hypothefin zqualis. Angulus igitur b/k/d,angulof/l/h,per oCtauam
primi eft equalis.In 2qualibus porro circulis zquales anguli,& ad centra deducti,
inzqualibus dircunferentijs fubtenduntur:per allegatam vigefimamfextam huius
tertij.Et bsc/dvigitur circunferentia,ipfi f/g/h circunferétiz eft 2qualis. Atqui to-
tus a-bsc/dcirculus,toti e/f/g/by circulo per hypothefin 2quatur :  fi ab zquali-
bus circulis zquales auferantur circunferentiz, qua relinquentur zquales crunt,
per tertiam communem fententiam. Reliqua igitur circunferentia bsa/d, relique
tre/hseft zqualis. Igitur in circulis 2qualibus zquales rectz linez, zquales circ-
ferentias auferuntmaiorem maiori,minoréautem minori. Quod deméftrare fue-
ratopecrxpretium. :
o Bedpnpar XSy Peadtae K0,
N Tois Tavis nueis Xead Tuis lowg whRiprocia’siGu tubdion Xazstfaviarp.
Theorema 26, Propofitio 29.

IN zqualibus circulis: fub 2qualibus circunferétijs,2quales re-

Coerta &z ljnez fubtenduntur, :
simz.asr . OR ON T IV S.qHzc eft conuerfz proxime antecedentis propofitionis.Sint
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igitur rurfum zquales circuli a/b/c/d/& e/f/g/h,quorum ¢étra kL fintqs in cifdem
arculis, b/e/d/& f/g/hcirciiferentiz inuicem &quales. Dico quod connex b/d/ &
f/h/reétz Jinez,2quales funt adinuicem. Producitur enim ex centro k,re&tz linez
b/k/& k/d:necnon cx centrol,reétz linez f/1/& I/h,per primum poftulatd. Et quo-
niam ex hypothefi circunferentia b/c/d/zqualis eft circunferentiz f/g/h: zqualis
eft propterca angulus b/k/d/ angulo f/1/h ,(pcr vigefimamfeptimam huius tertij.
Rurfum quoniam dati circuli per hypothefin funt inuicem zquales: & qua ex eo-
rum centris igitur k/ & 1, per primam huius diffinitionem funt zquales . Aequa-
Ies itaque-inuicem funtb/k;k/ d, £/1, & I'h. Triangula ergo b/k/ d/ & f//h , habent
o E duo latera duobus lateribus

- zqualia alterum alteri: & con
‘tentos fub zquis lateribus an

. gulos inuicem zquales. Bafis
igitur bsd,bafif/ h, per quar-
tam grimi eft zqualis . In -
qualibus ergo circulis, {ub z-
qualibus circunferétijs,zqua-
les re@z linex {ubtenduntur.
Quodoportuitdemonttrafic.

' - Peofhnpw J‘, Peddeoie A
Hp obéGep whupiodup dlixe ripvap.
Problema 4, Propofitio 30.

30 Atam circunferentiam bifariam difcindere. o
O RO NT 1V S.€Efo data circiiferentia a/b/c:quam oporteat bifariam
difcindere.Conneétatur ergo re@a lincaasc,per primi poftulatum : que bifariam
fecetur in puncto d,per decimam primi.Et per vndecimam eiufdem primi, a dato
puncto d,datz re&tz linez a/c, ad angulos retos excitetur d/b:connetantur; as
' b/& b/c/linez re@tz,per primum poftulatum. Cim igi-
tura-dvipfi dc/fit zqualis,& d/b/vtrig; communis:bina
itaq; latera a/d/& d/b/trianguli a/d b, duobus lateribus
b/d/& d/c/triangulib/d/c/funt zqualia alterum alceri:&
zquos inuicemn comptehenduntangulos,nempe recos.
Bafis igitur/a/b,bafi b/c,per quartam primi eft zqualis.
_ Acquales porro linez in eodé circulo,zquales circunfe-
rentias auferunt,maiorem maiori, minorem autem minori,per vigefimamo&taui
huius tertij. Aequalis eft ergo a/bs circunferentia, ipfi b/c. Dataitaq; circunferen-

tia a/b/c, bifariam difcinditur in punéto b.Quod facere oportebat.
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| Theorema 29, Propéﬁtiolgx. T

31 I Nn circulo,angulus qui in femicirculo eft, rectus eft:qui autem

| in maiori fegmento, minor reto:qui verd in minori fegmens
to,maior eft recto.Et infuper angulus maioris fegméti,recto qui
dem maior eft:minoris autem fegmenti angulus, minor eft reéto.
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O RO N'T'1V S.Sit datus circulus a/b/c/d : cuius centrum e, dimetiens verd
asd:defcriptus autemin femicirculo angulus,fit a/b/d. & fufcipiatur in codem cir-
culo contingens aliquod punétum,fit; illud c:& per primum poftulatum, conne-
&antur retz linez b/c,bre,& c/d. Dico primiim, qudd angulus a/b/d/ tectus eft.
Extendatur enim,per fecundum poftulatum,a/b/reta in direGtum,verfus f. Cam
igitur 2qualis fita/e , ipfi e/b, per circuli diffinitionem:
zquus crit angulus e/a/b,ipfi angulo a/b/e,per quintam
grimi.Et proinde zqualis cft angulus e/b/d,ipfi angulo

/d/e:zqualis fiquidé eft e/b/reta ipfi e/d,per eandé cir
culi diffinitioné. Totus itaq; angulus a/b/d,binis angulis
brasd/&a/d/bseft zqualis.Eifdem porrd angulis brasd/

) € 4y a/d/b,zquus eft exterior angulus d/b/f, per trigefimd
{ecunds primi.Duoitaque anguli a/b/d/& d/b/f,cildem
angulis bsa/d/& a/d/b/{unt zquales:igitur &zquales ad-

inuicem,per ptimam communem f{ententiam. Reta i-

gitur b/d/incidés faper a/f, efficit verobique angulos ad-
invicem zquales:ergo rectos,per decimam ipfius primi diffinitionem. Rectus eft
igitur angulus a/b/c/in dato confiftens femicirculo. Dico infuper quod angulus
quiad a/ exiftens in maiori fegmento b/a- d, recto minor eft. Trianguli fiquidem
a/b/d/tres anguli,binis retis per trigefimam{ecundam primi funt zquales.Rectus
eft autem quiad/b(veluti nuncoftendimus )reliqui igitur qui ad 2,& qui ad d,vni
re&o funt zquales: & prpinde vterque reto minor. @ Aio confequenter quod &
angulus qui ad ¢/in fegmento b/c/d/femicirculo minori,maior eft re¢to.Namasb/
cxfxquadrilatcrﬁ cft,& in dato confiftens circulo.In circulis porro quadrilaterorum
exiftentium,anguli qui cx oppofito duobus reétis funt zquales, per vigefimamfe-
cundam huius tertij. Qui igitur ad a/& c/exiftunc anguli, binis re¢tis funt zquales.
Angulus porro qut ad a, reto minoroftenfus eft:igitur & quiad ¢, hoc eftfub by
c/d/cdtinetur angulus,recto maior cft. CDico tandem,quod angulus maioris feg-
menti b/a/d,vtpote a/bsc/d,fub a/b/recta, & circunferentia b/c/d,cdprehenfus,ma-
ior eft reGto.Minoris auté fegmenti-angulus,veluti c/b/d,{ub eadem b/c/d/circun-
ferentia & recta bsd/comprehenfus,recto minor eft. Anguli enim rectilineia/b/d/
& d/b/Arretti f'unt:cadit'q;i/d/rc&a intra datum circulum,per fecundam huius ter-
tij.Eadem itagsrecta brd,dividit ipfum angulum fub a/b/re@a,& b/c/d circiferen-
tia comprehenfum: & proinde re€tus angulus a/b/d, eiufdem anguli fub a/b/reéta
& circunferentia bsc/d/comprehenti fit pars.Omne porro totum,eft fua parte ma-
ius, per nonam cdmuncm fententiam. Datus igitur fegmenti maioris angulus,{ub
a/b/re@a,&b/c/d/ circunferentia contentus,re€to maior eft. CRurfum, quoniam
re&tab/d,cadit intra datum circulum,& b f/extra:dividit itag; circunferentiabse/d,
ipfum angulum re@um d/b/f.Et proinde datus angulus fub b/d/re€ta/& cadem
circunferentia b/c/d/comprehéfus,pars eft ipfius anguli reéti d/b/f. Omnis autem
pars minor cft toto,per ipfius nonz communis {cntentiz conuerfionem.Angulus
igitur fegmenti minoris , {ub d/b/re&a & b/c/d/circunferentia comprehenfus,mi.
nor eft recto. Incirculoitag; angulus qui infemicirculo eft: & qu {equuntur reli-
qua.Quod oportebat oftendere.

Corollarium primum.

QEx hac,& decimafexta huius tertij propofitione fit manifeftum, qudd tametfi in
mixtis angulis, fub recta linea & circuli circunferentia comprehenfis,detur minor
atque maior reto: nunquim tamen dabitur zqualis.
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Corollarium fecundum. .
@Scquitur etiam ex huiufce propofitionis demonftratione,quéd in triangulis an-
gulus qui reliquis duobus zquatur,rectus eft- @ Et quando vtrobique céfiftentes

anguli,eifdem angulis fucrint zquales:vterg; #qualium angulorum rectus erit.
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" Theorema 28, Propofitio 32.

C I circulum tetigerit aliqua re&a linea, 3 contadtuautem exs
S tendatur quzdam re@alinea circulum difpefcés: anguli quos
et citad tangétem, 2quales funteis,quialternt in circuli fegmens
tis confiftunt,angulis, : -

ORONTIVS, €Efo enim circulus a’ bsc/d, quem tangat reta linca c/fin
puncto d:a cdtactu autem d,extendatur recta quadam linea d/b, difpefcés datum
circulum a/bsc/d. Aio quod angulus b/d/e , zqualis eft angulo qui in fegmento br
asd:& angulus b/d-f,ciqui in fegmento b/c/d/ itidem &qualis. In primis enim,aut
bsd/reGtafuper rectam ¢/f/ad re€tos incidet angulos:aut non.Siad rectos inciderit
angulos:ea tranfibit per centrum,efficietdrque dimetiés ipfiusa/b/c/dcirculi, per
decimamnonam huius tertij.Qui autem in vtrog; {femicirculo cofiftet angulus, re.

~ &tus erit,per antecedenté trigefimamprimi ipfius tertij.hinc per quartum poftula

til, vterque re&us qui circa d,vtrique reto in alternis
femicirculis conftitato erit zqualis. @[Sed efto d/b/mi-
nimé perpendicularis fuper e/£& per vndecim3 primi,d
dato pun&to d,datz reétz linez ¢/, perpendicularis ex.
citetur a/d.Sumatur przterea in b/d/circiiferentia pun.
¢&tumaliquod,, fitg; illud c: & per primum poftulatum,
conne@itur re&z a/b, bc,atque c/d.Cimigitur ex hy-
potefi,rectalinea e/f, tangat ipfum a/brc/d/ citculum,3
f contactu autem d,ipfi tangéti e/f/ad rectos angulos ex-
citata eft a-d: tranfit igitur a/d/ re€ta per centrum, ﬁtj;
dimetiés ipfius a/b/cvdrcirculi,per deciminoni Euius tertij. Triaguli igitur a/b/d,
angulus qui ad brin ipfo exiftens femicirculo,per antecedenté trigefimaprim3 hu.
ius tertij,reCtus eft: reliquiitag;angulia/d/b/& bsasd,vni recto, per trigefimamfe-
cundam primi,funt zqualcs.AnguFu
bsasd/cotinentur anguli,ipfi ar:lgulo a/d/e/funt zquales.vtrig; auté zqualit, comu-

%lgido difpe
fcZs orthogo
naliseft aded
gentém.

Quandoex»
tenfa non eft
orthogonalis

cum tiigente
circulum,

us porrd a/d/e,rectus eft:quiigiturfuba/d/b/&

nis eft a/d/bereliquus igitur b/d’e, reliquo bras d(qui alternus in b/a/d/ fegmento . -

confiftit)angulo,per tertiam communem fententiam eft zqualis. Rurfum quonid
anguli b/d-e/&b/d/f,duobus rectis,per decimamtertiam primi,funtzquales:cifdé
quogs duobus reétis,zquales funt qui in a/bsc/d/ quadrilatero, ex oppofito cqnﬁ—
ftunt anguli b/a/d/& bsc/d,per vigefimamfecundam huius tertij. Et anguli igitur
bra/d & bse/d,ipfis angulis b/d/e/& b/d/f, funt per primam communem fententid
zquales:quorum alter,vtpote bra/d,alterib/d c/zqualis praoftenfus eft-Reliquus

igiturangulus b/d freliquo & alterno brc/d, per tertiam communem fententiam .

cozquatur.  Si circulumigitur tetigerit aliqua reéta linea: &c. vt in thcoremate.

Quod receperamus oftendendum.
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L Problema 5, . Propofitio 33. . ._
Vper datareta linea,defcribere feGtionem circuli,capientem 33
) angulum zqualem dato angulo re&tilineo.
OR O NTIVS. Sit data re@ta lineaa/b,datus porréd angulus rectilineus qui
ad cifitly; receptum defcribere circulifc@tionem, qu# capiatangulum ipfi datoan-
Quandodas gulo czqualem.Datus itag; angulus,aut erit rectus,aut acutus,vel obtufus. Efto
s angalus . " primd retus,vt in prima figura.Secetur ergo ipfaa/bs
o rea linea bifariam, per decimam primi,in punéto d: &
~ centro d,interuallo autem d/a,vel d/b,circulus defcriba-
_ turae/b,per tertium poftulacum.Sumatur deinde con-
‘tingens aliquod punctum in alterutro femicirculo, fitgs
illud e: & coiungantur a‘e/& e/b/linez retz,per prima
. poftulatum. Et quonii femicirculus eftase/biangulus
igitur quiad e,per trigefimamprima huius tertij reCtus
clt,& ipfi propterea angulo c, per quartum poftulatum
. - zqualis.Delcriptus eftitaque E]pcr a/b/re€tafemicircu
Cimdat*an Jusa/e/b,fufcipiés angulum qui ad ¢,dato angulo c/zqualem.q[Sit autem ipfe da-
guleltacu® ¢¢ angulus cracutus, velut in fecunda figurz defcriptione. Ad datam itag; re@am
Partid figur¢ lineam a/b,datdmg; in ea pun€tum a,datoangulo reétilineo c:equalis angulus re-
praparaco.  &ilincus conftituatur brasd,per vigefimamtertii primi. Erit igitur angulus b/a/d/
acutus:& proinde a/b,fuper ipfam a/d/non eft perpendicularis.Excitetur ergo per
- vndecimam primi, dato puncto a/datz re@= linex a/d,perpendicularis ase: diui-
o datirq; ipfaa/b/re@a bifarid in puncto f, per decimam
ipfius primi.& per vndecima ciufdem primi,a dato pun
&of, ipfia/bs re€tz linex ad angulos rectos excitetur
f/g. Conuenient itagsa/e/& f'g, per quintum poftulatd:
intcriores enim & in ecadem parte anguli af/g/& g/a/f,
binis rectis funt minores. cGueniantigitur ad punétum
:& cdnétatur b/g/refta,per primi poftulatum. Cum
igitur a/f7ipfi f/b/fit zqualis, & vtrig; comunis f/g: duz
igitur a/f/& f/g/trianguli a/f/g, duabus g/f/& f/b/trian-
guli g/f/b,funt zquales altcra alteri.& zquos inuicé ca-
Eiﬁt angulos:nempe reétos,qui circa f. Bafis igitur a/g,
o afi g/b,per quartam primi eft zqualis. Centro itag; g,
interuallo autem g/a/vel g/b, circulus defcribatur ase/b, per tertium poftulatum.
tranfibit ergo circulus a/e/b,per ipfius a/b/limites.Extenfa igitur ase/reéta, per fe-
. cundum poftulatum,in circgnferentiam ipfius circuli:cneétatur re@ta bre,per pri
Rgigun_o des mum poftulatum.” Et quoniam a/d/re€ta,ab a/punéto ipfius a/e/ dimetientis ex-
moftration's. cremitate,ad rectos eft angulos:tangit igitur a/d/ipfum a/e/b/ circulum,per corol-
larium decimaf{extz huius tertij. Rurfum,quoniam recta quzdam linca a-d;tangit
ipfum ase/bs circulum, i contatu autem extenfa eft recta quadam linea a/brcir-
culum difpefcens:angulus igitur qui ad ¢/ confiftens in alterno fegmento a/e/b,an-
gulo bsasd/quem facit extenfa aimum tangente a/d,per trigefimamfecundi hu-
us tertijeft zqualis.Eidem porro b/asd,zquus eft angulus c,per conftructionem.
Angulus igitur qui ad ¢,dato angulo ¢,per primi communé fentétiam eft zqualis
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Super data itag; recta linea asb,defcriptum cft circuli fegmentum ase/b,fufcipiens
angulum qui ad ¢,datoangulo c/zqualem.qL Quod fi datus angulus c/fuerit obtu- Quido idem
fus:haud diflimili via propopofitionis intentum perficictur.Dato enim rurfum an angulus dae®
gulo bsasd,ipfi angulo c/zquali,per vigefimatertid primi:& a/b/ re@a diuifa bifa- oft obtufis,
riam in puncto f/per decima,excitatdq; perpendiculari f/g/ per vndecimi eiufdem
primi: conuenient rurfum a/e/ & f/g/ in re€tum extenfz,per quintum poftulatum
(anguli enim a/frg/& gra/f/ funt minores duobus reétis Yconueniant crgoad pun-

€tum g.& fumpto punéto h,prout in a/b/circunfe-
c h rentia contigerit:conectantur a/h,h/b,& b/g/linez

/ a /f\g reétz, per primd poftulatum. Céam igitur a/f/Ait Refolutio des
. zqualis £/b,& f/g/vtrigs communis:duo latera a/f m&ﬁ;‘m
/ & f/g/ trianguli a/f/g, duobus lateribus g/f/ & f/b/ P )
/ trianguli g/fb, funt zqualia alterd alteri:& zqua-
d les inuicem continent angulos , vtpote rectos qui '
e

circa punétd f.Bafis igitur a/g,bafi g/b, per quarei
primi eft zqualis. Centro itaque g,interuallo auté
gra/vel g/b,defcribatur ase/b/eirculus,per tertium
poftulatil. trifibit ergo circulus ipfe,per limites datz rectz linez a/b.Hinc rurfum
quoniam reta a/d/a extremitate dimetientis a/c/gd reCtos excitata eft angulos:
tangit igitur a/d/ipfum a/c/b/drwlum,pcr corc\olla;mm decimafextz huius tertij.
Ttem quoniam a/d/reta tangit ase/bscirculum,a cotactuautem extenfa eft ab/re-
&ajcirculum difpefcens:angulus igitur ?jui ad hrconfiftés inalterno circuli fegmen
to a/h/b,angulo bra/d/fub contingente d-a/& extenfa a/b/comprehenfo,per trige-
fimamfecundam huius tertij cft 2qualis.Eidem quog; angulo b/a/d,zquus eft per
conftructionem angulus qui ad c.Qui igitur ad ¢/& h/pun&a confiftunt anguli,per
primam communem fententiam,{unt muicem zquales. Inctfupcr data recta li-
nea asb,defcribitur feio circuli a-h/b/capiens angul@ qui ad h/zqualem datoan-
gulo retilinco quiad c. Quod facere oportebat.
Peohupx s, Pedbeais  Ad.
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Gty Problema 6, Propofitio  34.
34 Dato circulo,fegmentum abfcindere,capiés angulum 2quas

lem daro angulo reétilineo.
O RO N T1V S.@Sitdatus circulus a/b/c:d quo oporteat fegmétum abfcinde-
re,capiens angulum zqualem dato angulo qui ad d. A dato igitur puncto ¢, duca-
tur rea linea c/f/contingés ipfum a/b/c/circulum in pun&ob,per decimamfcpti-
: mam huius tertij.& ad dati re€tam lineam b/f, datémg;
in ca pun€tum b,dato angulo retilinco qui ad d,zqualis
angulus reilineus conftituatur ¢/b/f, per vigefimiter-
tiam primi.& per primii poftulatum, coniungantur a/b/
& a/ ¢/ linez reétx comprehendentes angulum quiad a. )
Cum igitur recta quaedai linea b/f/tangat circuld a/b/c,& ?;':gg:x
a contattu bralia quzdi linea reGtab/c/ extenfa eft,circu
~ ¢ lum difpefcés: angulus igitur qui ad a/ exiftens in alter-
: nofegméto b/a/c,zquus cft ipfi angulo /b/f,quem cffi-
PR cit re€ta b/c/cum tangéte b/A, per trigefimamfecundam
\ huius tertij.Eidem porrd c/b/t/angulo,zquus cft per ¢6
ftructionem angulus d. Eft igitur fub b/ a/ ¢/ contentus
hj.

Conftructio
figurz,

4

a__
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angulus, zqualis ipfi angulo d,per primam communem fententiam. A dato itaque
circulo a/b/c,fegmentum abfcinditur bsa/c,capiens angulum qui ad a/zqualem da-
to angulo reilinco d.Quod oportuit feciffe. :
Oedognpuoc K8, Peobears Ae.
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corema 29, Propoﬁtio 3y,

Iin circulo duz re@z linez fe adinuicem fecuerint: refPangu-
lum comprchenfum fub feGtionibus vnius, zquieft ei quod
{fub fegmentis alterius comprchenditur rc&angulo.

ol

OR O N T IV S.@In dato enim circulo a/b/c/d, binz reétz lineza/c/& brd, fe

inuicem fecent in punéto e. Aio qudd retangulum comprehenfum fub ae/& erc,
fubb/e/& ¢/d/re€tangulo. In primis itag;,vel vtraque li-

Zquum cft comprehenfo

. Prima lineas a d
rid fefe inuic®
fecitididifpos
fitio,
(4

ncarum tranfit per centrum circuli,vel vna tantim, aut
neutra. T'ranfeat primum vtraque per centrum e,vtin
prima figura.Erunt igitur,per decimamquintam diffini-
tionem primi,a‘e,e/c,bse,& ¢/d/inuicem zquales:nempe
ciufdé circuli femidiametri.Quodigittur fub a/e/in e/cs
fit reangulum,zquum eft ei,quod fub bse/& ¢/d/ con-
tinetur rectangulo,percorollarium quadrageflimzfcxte
primi libri: funt enim ambo rec&tangula quadraca, & fub
zqualibus rectis coprehenfa. € Sed 1 altera tantimodd

linearum,vtpote a/c.:,tranfca.t per centrii,quod fit fiecétg; reliquam bsd/in eodem
Seciida linea puncto c.Secabit igitur a/c,lpﬁ!tq b/d/in duo zguaha,vcl induo nd zqua_ha.Secct
ri fopradida primum bifariam:& ad rectos igitur eam fecabitangulos,per tertiam huius tertij.
el dilpofitio. (1 nectatur ergo recta b/f,per primum poftulatum.R cétigulum erit itag; trian-
gulum bre/£.Et quoniam recta a c/fecatur in zqual\ia in punéto f,& in non zqualia
in punéto e: quod igitur fub a/e/& e/c/ continetur re€tangulum, vna cum quadra-

to quod ex e/f, zquum eft ei,per quintam fecundi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei %ora

1o quod ab f/c/fit quadrato, zquum cft id quod ex b/f,
per corollari ?uajragcﬁmz&xtz primi: zqualis fiqui-
dem eftb/f/ipft fc.Comprehéfum igitur fubase/& escr
re¢tangulum vna cum quadrato quod ex ¢/fizquum eft
quadrato quod fitex b/ f. Quadrato autem quod fitex
b/f,2qualia funt per quadrageflimamfeptimi primi,qua
ex bre/& e/fdefcribuntur quadrata. Coprehenfum itags
fub a/e/& e/c/reCtangulum, vni cum quadrato quod fit
ex e/fiequum eft quadratis qua fidt ex bre/& e/f. Abla-
to igitur communi quadrato quod ex ¢/f:reliquum fub

ase/& e/c’comprehenfum rectigulum: zquum erit, per tertiam communem fen.
. tentid,reliquo quod ex bre/deferibitur quadrato. Quod autem ex bre/ fit quadra-
" tum,idem eft quod{ub b/e & e/d/comprehenfum rectangulum:eft enim perhypo
thefinbe/ipfi ¢/d/zqualis.Comprehenfum igitur fub a/e/& e/c/retangult, zqu

Earundem lis

eft rectangulo,quod fub b/e/& e/d/continetur. Quod i a/c/per £/ centrum edu-

ncarum difpo €ta,ipfamb-d/non ductam per centri fecuerit inzqualiter: idem non minus facilé
fitiotertia.  concludetur.A dato enim puncto f, inipfam b/d, perpendicularis ducatur f/g, per
duodecimam primi:& conne@atur f/d,per primi poftulatum.Cim igitur f/g/per
ceritrum educta,ipfam b/d/non du&am per centrumad rectos diuidat angulos : &
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ipfam quoq; bifariam difpefcet,per tertia huius. Aequalis erit igitur bsg ipfi g/d;
& triangula f/g/d,atque f/g/e/re@angula.Et quoniam re@a a/c/bifariam fecatur in
punto £,& in né zqualia in punctoe: quod igitur fubase/& e/c/ continétur reétss
gulum,vna cum quadrato quod cx ¢/f; Zquum eft ci quod ex frc/ defcribitur qua-
o BT - v drato, per quintam fecundi. Quadrato autem quod ex
a._ - - frmxquicltidquod fitex f/d: 2qualis fiquidem eft f/c/:

ipfif d; per decimiquintam ipfius primi diffinitionem.-
Quadrato rurfum quod ex ¢/ f, zqualia funt defcripea
exf/g/& g/ ¢/ quadrata, per quadragefimifeptima ciufe

_ candem quadragefimamfeptimam primi. Quod igitur
fub a/e/8& c/c/continetar rectangulum,vna cii quadratis quz ex f/g/& g/e:2qui eft

" eis,quecx frg/& gd/fiunt quadratis.Subdudto igitur quod ex f/g,veri{q; commu

ni: reliquum {ub a-e/& e/c/comprehenfum re@tangulum,vni cum quadrato quod
ex g/e,zquum cft ei quod ex ‘g/d/ﬁt quadrato.Eidem rurfum quod ex g/d fit qua~
drato,zquum cft comprehenfum fubbre/ & ¢/d/ re@angulum, vni cum eo quod
ex cadem gc/fit quadrato,per candem quintam fecundi:dividitur enim b/d- bifa.
rid in g,& in non zqualiain puncto e.Que auté cidem zqualia {unt, ca funt Zqua-
lia adinuicem, per primam communem fententiam. Rectangulum itag;{ub a/c/&
e/ccprehenfum,vna cum quadrato quod ex gre: zqui eft cprehento fub bre/&
e/d/rectagulo,vna cii codem quadrato quod fit ex ge. Ablato auté cémuni quadra
to quod ex gresreliquii fub a/e/& e/c/coprehéfum rectiguld, teliquo quod fubb/e/
& e/d/cotinetur rectangulo,per tertid comuné fentétiam cft zquale.@ Neutra de-
mum fupsadi€tard lincard per cécrum educatur(vtin hac vitima figura) fiue vna
fecctalia per zqualia,five né:fitq; rurfum ipfius circulicentrd £.CéneQatur igitur
e/f/,re€ta,per prim@ poftulatd:& 4 centro f,in vtrang; a/c/ & bsd,ad re€tos deduci-
a d tr angulos fg & f/h,per duodecimi primi: connetan-
tirque demi b/f, & f/c,per idem primum poftulatd.Di-

uidet ergo f/g/ipfam a/c/bifariam,fimiliter & f/h/ipfam

brd,per tertid huius tertij propofitionem:erdntg; trian-

gula f/g/e/& e/f/hynecnon f/g/c/& £/b/h/ reCtangula. Ee

quonid a-c/bifarid fecatur in g, &in non xqualia in pun.

€to e:cSprehenfum igiturfubase/& e/c/ re€tanguli,vn

¢ cumeo quod ex g/e/hit quadrato,zqui eft per quintam

fecundi quadrato quod fit ex g/c.Addatur comune quadratii,quod ex f/g/defcribie
tur:quog igitur fubase/& e/c/cotinetur rectigulum,vni cum quadratis quz fiunt
ex f/g/& grc,binis quadratis quz ex frg/& fg/c, per tertiam communem {entétiam
. eft zquale.Quadratis porro quz fiunt ex f/g/& gre, zquil eft quadratum quod fit
ex e/f: cis item quz ex f/g/& g/e/fiunt quadratis,zequid quod ex f/c, per quadra-
gefimamfeptimam primi. quod igitur {ub a/e/& e/c/ continetur rectangulum, vnd
¢um quadrato quod fitex e/f, 2qui eft quadratoquod ex f/c.I‘Pﬁ autem frc/zqua-
lis eft £/b,per circuli diffinitioné:hinc per cotollaria quadraic imafextz primi de-
fcriptil ex £/b/quadratd,zquum eft ¢i quod fit ex £c.Céprehenfum igitur fubare/
& c/c/reftangulii,vnd cum quadrato quod fitex e/fizquil cft quadrato quod fic ex
f/b.Et proingc quod fub bre/& e/d cétinetur rc&iEvulﬁ, vna ci1 ipfoquadrato quod
Quz autem cidem zqualia,&

fit ex e/fequum eft cidem quadrato,quod ficex £/ A
Ao

f .. dem primi.Comprehenfum igitur fuba/e/& e/c/re@an.

e\ gulum,vnd cum defcriptis ex f/g/& gre/quadratis:equil
eft quadraco quod fit cx fd.Quadrato infuper quod fit

4 ex f/d,2qualia funt quz cx f/g/& g/d fiiit quadrata, per -

Quarta praes
diftaris liﬁcav
ri difpofitios
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adinuicem #qaaliafunt,per primam communem fententiam. Comprehen{um igi-
tur {ub a/e/& e/c/reftangulum,vni cum quadrato quod fit ex c/f: zquatur rectan-
gulo,quod fub b/e/& e/d/continctur,ac ipfi quadrato quod fit exe/f.Dempto itagy
cémuni quadrato quod ex ¢/f: reliquum fub a‘e/ & e/c/ oomprc'henﬁ:‘m rcéhn(gu'
lum;reliqub quiod{ub bre/& e/d/continetur rectangulo,per tertiam comunem{cn-
tentid eft zquale. * Si igitur in circulo duz re@z line# fe adinuicem fecuerint: &c.
vtin theoremate. Qyog demonftrare oportebat.
' @tégn}dn N Pedbeais  As. ‘

Apxirhz Mgphf 71 oupdiop ikde, i} &w’ devfd meoe adp xUkAop me.oam'ﬁ(im dlo 'iu9§au,

kol & 1S beuTBp Tipvy T wihop,i A ipdirron: (san P Amd 8Nys' s TepriONS Kok
Tiig tumds demoNaep foorvopRung, uieED Fod oupies kod 75 kvgTRg TBRigipdao’ymtusXOpSwop be-
oopdmop faop 7 keamd alis ipariffopfing Tergaywio. -

| Theorema 3o, Propofitio 36.

I extracirculum fumatur pun&um aliquod, ab eéque in cir=
S culum cadant duz re@tz linez , & eardaltera circulum difpe-
fcat, altera vero tangat: quod fub tota difpefcente, & extrinfecus
fumpra inter punétum & curuam circunferentiam comprehens
ditur reGtangulum, 2quum eft ei quod fit ex tangente quadrato.
O RO NTIVS. QEfodatus circulus a/ b/ ¢, extra quem {umatur punctumd:
& puncto dvin ip{um circulumcadant binz re@txlinex d/b/& d/a/c,quarum d/bz

tangat ipfum circulum,d/a/c/verd eundem circulum difpefcac Aio quod rectiguld
fub c/d/& d/a comprehéfum:zquum eft quadrato,quod fit ex d/b. Autenim recta

Vbidifpefcds ¢ linea d/asc/tranfit per circuli centrii,vel extra. Tranfeat
circuld trafic primo per centrum,fitq;illud e: & conne&tatur e/b/ re-
per ceatrum.

¢ta,per primum poftulatum.A equalis eft igitur a‘c,ipft

c/c, per circuli diffinitionem. Difcinditur itaque a/c/bi-

fariam,in punéto e:& illi in re€tum adijcitur a-d. Quod

igitur {ub c/d/ in d/a/ continetur re&tiguld,vni cum co

quod ex ase/fit quadrato:zquii eft, per fextam fecundi,

< guadrato quod fitex e/d. Ei porrd quod-ex ase- fit qua-

rato,zquum eft quadratii quod ex bre: funt cnimases

& bre,per ipfius circuli diffinitionem, invicem zquales. Comprehenfum igitur fub
c/d/ & d/asre@tangulum,vna cum eo quod ex b/e/fit quadrato: zquum cfg quadra-
to,quod ex e/d. Quadrato rurfum quod fit ex e/d,equalia funt,quz ex d/b/& bre/
vtraque fiunt quadrata,per quadragefimamfeptimam primi: angulus enim qui ad
b,per decimamoc¢tauam huius tertij, re¢tus eft. Quod igitur fub ¢/d/& d/a/ conti-
netur reGtangulum,vni cum co, quod ex bre/ fit quadrato : zquum eft cis,quz ex
d/b/&bre/fiunt quadratis.Subducto itaque communi quadrato, quod ex b-e: reli-
quum quod fub c/d/& d-a/continetur rectangulum, zquum eft per tertiam cdmu.
Quido circu Nem fententiam reliquo,quod ex tangente d/b/fit quadrato.qNon extendatur au
1:'6 ttirlfpc‘{cem tem d/asc/rea per centrd ipfius circuli,quod rurfumfit e. &4 centroe, in reGam
contnm. P arc, perpendicularis deducatur e/f, per duodecimam primi: conneétantiirque per
primum poftulatum, e/a, ¢/b/& e/d/ linez rectz. Eritigitur vterg; angulorum qui
ad b/& quiad f/retus:dinidetirque rurfumasc/bifariam in punéto f,cuiinreétum
coniunéta eft a/d.Quod igitur ex ¢/d/in d’a/continetur rectangulum, vna cum co

36
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. .quod ex a/f/defcribitur quadrato:zqui eft, per fextam
. ipfius fecundi, quadrarto quod fit ex d/f. Addatur com-
_ . -munequadratum,quod fitex f/e:comprehenfum igitur
. fube/d/ & d/as re@angulum, vnd cum defcriptis exa/f
& fre/quadratis,zquum eft quadratis,quz ex d/f/ & fre/
.+ .defcribuntur. %yadratis porroquz fiunt ex a/f/ & fre,
- zquum cft quadratum quod ex a/c:cis item quz ex d/f/
54 8trefiuntquadratis,2quii id quod ex ipfadve, perqba- -
: /v ; dragefimam{eptimam primi. Quod fitigitur ex C/gxin
e ... da,vnicumeo quod ex ase/fit quadratorzequi eft qua-
;oo .1 nee o drato,quod fitex d/e. Quadrato rurfum quod fitexase,
zquum cft id quod ex e/b:zqualis cft enimave,ipft e/b,per ipfam circuli diffinitio-
ncm.QEod igitur {ub.c/d/& d/a/cotinetur re@angulum, vna cum quadrato quod
fitex e/bizquum eft quadrato,quod fit ex dve. Ipfi autem quod ex d/e/fit quadra-
to: zqualia funt, per'candem quadragefimam{eptimam primi, defcripta ex e/b/&
bsd/quadrata.Comprehenfum igitur ex c/d/in d/a/re@igulum,vni cum quadrato
quodex e/b;xguﬁ eftcis,quz ex-eadem e/b/& ipfabsd fiunt quadratis. Ablatoitags
quadrato quod cx ¢/b/vtrique zqualium cémuni:reliquum ex ¢/d/in d/a/compre-
henfum re¢tangulum,reliquo quad ex tangente b/d/fitquadrato, per tertiam com
munem fententii eft zquale. Igitur fi extra circulum (umatur punctd aliquod:&
quz fequuntur reliqua- Quod oftendendum fufceperamus. * .
Corollarium. '

@ Quotlibet igitur reCtangula,fub reétis fingulis ex eodem piicto extra circulum
fumpto deductis,atque circulum ipfum difpefcentibus,& extrinfecus fumptis inter
pun&tum & curuam circunferentiam comprehenfa:(unt invicem 2qualia . Nam ci-
dem zqualia quadrato,quod ex ipfa tangente defcribitur.

Orlgnpa ey Pebbears Ag. .

Ap kA3 MugB 71 owpudiop inTas,demd It ¥ anpcis e mp kiop nCocmitfwarp fio dv-
Eeéoa,t«xi i 8 euTBp Tiuvy Tp RUKNOp,i A MoamiTTyeN I P Xz Tiig SAg Tepviong, !
K s inmis &mohapBavouig ppcEd T8 onpas Kod TS kupTHG TERGED B’ Tovp T8 &
giis TRoaviTisons, i Teo@TMe@ ipdnLeTon T8 KUKNE. :

Theorema 31, Propofitio  37. '

37 SI extra circulum fumatur punétum aliquod,&ab eo puncto Couertap=s

. . cedcatis.
in circulum duz re&z linez ceciderint,& earum altera ¢ircus

lum fecet,altera vero cadac:{it autem quod fic {fub tota difpefcen-
te & extrinfecus fumpta inter punétum & curuam circunferens
tiam,zquale eiquod ficex cadente:cadens circulum tanget.

OR ON TIVS. @Hzc eft conuerfa precedentis.Sit igitur rur{um extra circu
Tum a/bre/fufceptum punétum d,3 quo in eundem circulum duz procidant linez
rectz,d/b/quidem in circulum incidens,d’a/c/verd eundem circulum difpefcésit
autem teceptum,vt id quod fub c/d/in d-a’comprehenditur rectangulum,zquum
ficei quod ex cadente d/b/fit quadrato.Aio quod d-b/tangitcirculiabrc. A da-
toenim puncto d,dato circulo a/b/c,contingens recta linea ducatur, per decimam-
feptimam huius tertijfitgilla d/eIpfius autem circuli centrum efto £:& per prim@
ftulatum conne@antur re@z linez £/b,f/d,& f/c.Erit igitur f/e/perpendicularis
1n contingente d-e, per decimamo&auam huius tertij: & proinde ania.l.us dre/fr
ij
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re€tus. Ci igitur 2 punéto d/cadant binz linez re&te
d/a/c/& dre,quarum altera,vtpote d/a/c,circulum fecae,
reliqua verd d/e/ipfum tangit circulum : quod igitur ex
de/it quadratum, zquum eft comprehen(o fub ¢/d/&
d/a/reftangulo,per antecedétem trigefimamfexti pro-
pofitionem.Eidem porrd quod ex c/d/in dva/fit retan.
gulo,2zquum cft per hypothefin,quod ex d-b/fit quadra
tum. qua igitur ex &’b/ & dse fiunt quadrata, funt per
primam communé fententiam inuicem zqualia.Ec pro-
inde re€ta d/b, 2qualis ipfi d e, per corollarijquadrage-
fimzfextz primi conuerfioné. Acqualis rurfum eftf/e/
ipfi £/b,per {zpius allegatam circuli diffinitionem.Binz
igitur d-b/&b/f/trianguli d-b/f,duabus dre/& e/f/trian-
o guli d/c/fAunt 2quales altera alteri: habéntque eandem:
bafin communem d, Angulus itaque d/b/f,ipfi angulo d-e/f, per oftauam primi
cft zqualis-Atqui d/c/Fangulus eft rectus:& qui fub d/b/f/igitur continetur angu-
lus, reCtuseft. Eftautem f/b/emidiameter circuli, & altera igitur pars diametri,
acus extremitate b,ad angulos rectos excitatur b/d: tangit igitur b/d/circulum
?ﬁlm a/b/c,per corollarium decimzfextz huius tertij.Idem quog; deducetur,vbi
/a/crreta per centrum ipfius tranfibit circuli.  Si extra circulum igitur fumatur
punGtualiquod:&c. vtinipfo theoremate.Quod tandem fucrat oftendendum.

#» Tertij Libri Geometricorum Elementorum ez

FINTIS

2



Oronty Finet Delphinatis, Re-

GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Quartum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
E.ix-zxstaér_momsxon TETAPTON '

_ Pegi ¥ {yppcgidva md'uw”&np@yz o, S0 &

N \Xipe wblyprppop d¢ oxipee {Bypappop iyypdaidoa NyiTou, Smpludsy 70 F iy-
ypapopohs oxipaToe yenbpixdsws @Algd T & 8iyypapron kiifura.

- @De inferiptione ac itiréyn[criptione figurarum, Diffinitiones 7.

Igura retilinea, in _ﬁrg'ura re&ilinea defcribi dici-
] tur:quando vnufquifque infcripez figurg angulus,
™| vnumquodque latuseius in qua defcribitur tigit.
ALY Crxipas éﬁm'wi:'-‘z;ﬂb} o xR poe TEUYpckpLadons Nigam,Sqoey indisn wA 6L~
VN e T woUyprpopcss, indsws ywviad T mbvi § mlypogiron éfiran. |
== Figura autem fimiliter circafiguram defcribidi=
citur:quando vaumquedg; latus circunfcriptz,vnumqueng; ans

* gulum eius circum quam defcribitur tangit.

OR O N T IV S.@Huiufcemedi figurarum infcriptiones ac circunfcriptiones,de regus
laribus,hoc eft,zqualia latera,& angulos inuicé 2quales habentibus(exceptis forfitan trian
gulis,in qua czterz refoluuntur rectilinez figurx )veniunt potiffimim intelligendz. Ins
fcribuntur praterea,atque inuicem circunfcribuntur re@ilineg

tantiimodd figura,quz eiufdem funt fpeciei:vtpote, triangulii
tridgulo,quadrati quadrato, pétagonii pétagono:&c. Oportet
enim tot efle latera circiifcripta,quot ipfius infcripte funt ans
guli. Quanquim porrd circulus non fit figura reétilinea : pros
- pterillius tamen regularitatem , poflunt & ipfz retilinez ac

In exéplum igitur prima ac fecundz diffinitionis,habes obs
. ie€tum asbse/triangulum aquilaterum,defcriptii in dse/frtrians
gulo:vel ipfum d/e/f/triangulum,ipfi asbsc/triangulo re pondenter circunfcriptum.

@xxipa I wdiypappop &g kikhop Sy ypdardioa NperauySrap tndsk ywria F tyyprpopols,
_ &tffurou alis 78 kikhs Q) dordts .
3 Figura reilinea,in circulo defcribi dicitur:quando vnufquifque
angulus infcripte,circuli circunferentiam tangit.
€EKUEAG- 5 zbd: o xipa M iypdqrdoa Nperot,ITap b T kKNS ThDipigaa tndshs ywvices’s
78 %6 8 Abpiypdoeran &afureet, . :
4 Circulus vero,circafiguram re@ilineam defcribi dicitur:quando
, | ‘hiiij.

ue figure
in{cribatur &
circiifcribans
tur adinuicé.

zquilaterz figura,circulo infcribi ac circunfcribi,& & diuerfo. -
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circuli circunferentia, vhumquenque eius, circum

bitur, angulum cangit.

Figura circularis,ob vniformem & regulatam circunferens
tiz a cétro diftantiam, re&ilineas omnes ac regulares figuras,
tum intra,ti extra facil® capit: fingulos angulos infcript, vel
omnia circunfcripte contingés latera. Quéadmodiim in pras
cedentium tertiz & quartz diffinitionum elucidationé;oftens
dit defcriptum in a/b//d circulo quadratum: vel idem circus
lus,quadraro arbrodscircunferiptus. | _ )

QxikNog It b poiwg &s oxipa Aiyifou iyypdaiddo,Smeph 78 wi-
KNS Thuptean tndswe @A pis,T8 dg § iyypagifon Eafuroc.

quam defcri

Circulusautem in figura rectilinea defcribidicitur: quidocircus §

li circunferentia,vnumquodg; latus eiusin qua deferibicur tigit.
Csyipa & Wwhdypappop i wikhop wpeypdarddoe Nyeron, Jauep indsn @A gl afig 4 wd-

K2 TP iptecod’y B ThMIYPRpopols ipaciffyTact.

Figura vero rectilinea,circa circuld defcribi dicitur:quando vng- 6
quodque latus circunfcripta, circuli circunferentiam tangit.

In exemplum, habes circulum a/bse/d, in quadrato erfig/hy
defcriptum: atque idem quadratum e/ f7 g/ h, defcriptum cirs
¢ca eundem circulum a/b/c/d.Idem refpondenter velim intellis
gas de cateris quibufcunque regularibus figuris,in circulo,vel
circa eundem circulum,prius diffinita ratione defcriptis. ‘

aiis, GOV 7ils whUgrgeics’ § 7 kikhs, e
Reétalineacirculo congrueredicitur:quan-

@EvdEx &g ninhop cimppdgeddou NpeTo, Smoep it wigume Geue

do eiusextrema, in circuli circunferentiam cadunt.

Quanquim hzc vitima diffinitio,tam de circuli dimetientis

bus,quam de cateris reétis non per cétrum edudlis (quas vos

. cant chordas )it intelligcnda:iplgs tamen re€tas circuli dimes

tiente minores potiflimim refpicere videtur,que funt videlis

cet latera infcribendarum intra dirculum re@ilinearum figura

rum. Cuiufmodi videtur effe reta b/c:cuius.extrema,fiue lis
mites b/& c, in dati circuli a/bse/circunferentiam cadune,”

FopAapw o Pedbeors '

B&iap cdacppioou.

Dy

2 K¢

circuli b/c/d/(non intraret enim circulum, fi foret maior: quoniam in circulo ma-
ximus eft dimetiens,per decimamquintam tertij) in quo quidem circulo oporteat
ipfi datz rectz line a, zqualé re€ta lined coaptare. Producatur ergo circuli bic/d,

e

f

o

h

d

N

y -
i

«
I i To 7ép dobivme wikhop 7§ dRodday {ubcir pb peigom Suayaiis 75 kikhs Sfpimpslol tue

Problema I, Propofitio 1.
N dato circulo,datz ree linez minime maiori circuli
diametro exiftenti:equalem rectam lirieamcoaptare.

N O R O N TV S.Sit data reta linea a, non maior dimetiente dati

7
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dimetiés c/d Erit itagsa/re@a linea,aut aqualis ipfi dimetiéti:aut eo minot-Si zqua
listiam coaptata eft re@ta linea ¢ d,zqualis ipfi datz reCtzlinez a.Quod fia/recta

S .- linea,fuerit minor dimetiente ¢/dfecetur 4 maiori ¢/d,
* ipftas minori zqualis, per tertid primifitg; illa cre. Et
- " centro c,interuallo auté c/e, defcribatur circulus bre/E,
~per tertium poftulat@. Secabit igitur circulus bre/f,da-
< tum b/c/d/circulum:funt enim in eodem plano,& vnius
circunferentia partim intra reliquum,partim vero exe
:  tra.Secetigitur in pdcto b:& per primum poftulatam,
- - - -connedtatur reéta %/c.Coaptatur itag; b/c/reta,in da
to b/c/d/circuloxcaduntenim extrema b/&¢,in ipfius b/c/d/ circuli circunferentia.
Aio quod zqualis eft ipfi a.Q[t_Jom'am punétum c/centrum eft circuli bre/fizqualis
eftigitur b/c/ipfi c/e,per circuli diffinitionem.Eidem porrd cre, zqualis eft a/re@ta
linea,per conftructionem.Duz igitur, a7inquim, & b/c,eidem c/e/funt zquales: &
proinde #quales adinuicem,per primam communem fententid. Datz igitur re-
&z line a,2qualis reta linea b/c,in dato circulo brcsd/ coaptatur. Quodoporte-

bat facere.

Poofhnpe £, Poéosare .

l i, I¢ 7op fobivae kikhop, & dobiva TEicve, tovydmop Teipwrop iyypdalau.
Problema 2, Propofitio 2.

2 IN dato circulo,dato triangulo,zquiangulum triangulum de-

{cribere.
O R O N T IV S.@Efto datum triangulum a/b/c,cui oporteat defcribere 2qui-
angulum triangulii,in dato circulo d/e/f-A dato igitur punéto g,dato circulo d/e/f: Conftrudtio
contingens recta linea ducatur g/d /h,tangens ipfgm circulii d/e/f/in punéto d,per figur=.
decimamf{eptimam tertij.Et ad datam reétam lineam d/h,datdmg; in ea punétum
o d h- d,dato angulo re€tilineo qui ad b,zqualis angulus re-
- Gilineus coftituatur £/d/h,per vigefimamtertiam pri.
mi:& per candem,angulo qui ad c,2qualis angulus c6-
ftituatur ad idem pactum d,datz rectz linez g/d,ficgs
) grdreipfis dre/& d/f, circulo dre/f/ coaptatis.coneéta-
f tur demum e/f/ re@a,per primi poftulatum. Etquo- Oftenfio pros
niamcircul@ d/e/f, tangit quzdam reta lineag/d/h,i blematis.
cdtactu autem d, re€ta quzdam linea d-f/extenditur,
circulum difpefcésaangulus igitur qui ad e,in alterno fegméto d/e/fangulo f/d/h,
per trigefimamfecunda tertij eft zqualis.Eidé porrd angulo f/d/h,datus cft zqua-
Es angulus qui ad b:per primam igitur communem fententiam,angulus qui ad b,
zquus eftangulo qui ad c.Et proinde angulus qui ad f, ipfi angulo qui ad c/zqua-
. lis.Reliquus igitur/angulus qui ad a,reliquo qui ad d,per trigefimamfcciidam pri-
mi eft zqualis.Aequiangulum eftitag; triangulum dve-f, ipfi a/b/c/ triangulo:de-
{cribitdrque in dato circulo d/e/f. In dato igitur circulo, dato triangulo, zquian-
gulum triangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit. ’
Podfhpa 7, Pedbeais >. :
J £t a3y Robivae xdihop, & dobivn Terydve,icuydviop Teiywep Aiypal ot

' Problema 3, Propofitio 3. _
3 Irca datum circulum,dato triangulo, zquiangulum trians
gulum defcribere.
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O RONTIVS. Sit datum triangulam a/brc,datus vero circulus d/e/f, circa
uem expediat defcribere triangulum zquiangulum ipfia/b/e/triangulo dato.Pro-
jucatur itaq; in direétum.ex verag; (_parcc-latus b/csin g/& h, pun@a,per fecidum
poftulatiifitg; per primam tertij,ipfius circuli a/b/c/cétrum k, & connectatur d/k/
femidiameter,per primi poftulatum.Ad puntum deinde k,datz rectz lincz d 'k,
ipfi angulo a-b/g/ zqualis angulus conftituatur d/k/e; per vigefimamtertiam pri-
mi:& per candem,ad idem pun&um k,datz recbe lincz ¢/k, angulus conftituacur
¢/k/f/1pfi angulo a/c/h/zqualis. A punctis autem d¢,f, ad rectos vtring; excitétur
angulos d/1,d/m,e/m,e/n,t/n, & £/l,per vndecimam primi: quz per deamamquar-
tam ciufdem primi,in dire€tum conflituentur, atg; per corollarium decimzfextz
. tertij, tanfcnt ipfum circulum in punétis d,e, f; conue-
- S . niéntg; ad paca L,m,n. Connexa enim d/e/per prima
S poftulatum,dividet vtrung; angulum reétum quiad d,
. . -& qui ad excefficiétq; propterea ad eafdem partes verfus
T . myinteriores angulos m/d/e/ & d’e/m/binis retis mi-
nores.quare per quintum poftulatum,conuenient d/mv
& e/nvin punétum m.Et proinde e/n/& f/n,in punétum
natque d/1/&{/], ad punétum 1. Triangulum erit igitur
i \, I’'m/n:¥ circa datum circulum d/e/f, per fextam duffini-
tionem huius defcriptum. Dico, @ & a‘b/c/eriangulo,
eft zquiangulum.Quadrilaterum enim d'm-e/k,c6nexa m/k,inbina triangula di-
uvidetur:& cuiuflibet tridguli tres anguli,binis reis,per trigefimamf{ecundam pri-
mi, funt zquales.Et quatuor igitur anguli ipfius quadrilateri d/m/e/k,funt zqua-
les quatuor rectis.quorum quiad d/& e,rect funt per conftruétionem:reliqui igi:
tur qui ad m/ &k’ punéta confiftunt anguli, duobus reétis corquantur. Eildem
quog; duobus rectis,zquales {unt per decimamtertiam primi, a'/?)/g/ & ab/cs an-
guli. Acquales igicur funt anguli qui ad m/& k/puncta,hoc eft d/mve/& d/k/e,ipfis
angulis a/b/g/& a/b/c,per primam communem fententiam.Angulus porro a‘b/g,
angulo d/k/e,per conftrutionem cft zqualis: reliquus igitur d/me, feu quiad'm/
angulus,teliquo qui fob a/b/c,per tertiamcdmunem fententid eft zqualis. Haud
dil%militct oftcndemus angulum qui ad n,zqualem effe anguloa/c/b: atg; reliqui
angulum quiad l,rch’zuo qui fub b/a/c/tandé cozquari. Aequiangulum eft igicur
I'm/n/tridgulum,ipfi dato triangulo ab/c: deferibitiirg; circa datum circul@ de/f.
Circa datum itag; circulum,dato triangulo, zquiangulum defcriptum cft criangu-
lum.Quod faciendum fuerat. o

roifhpz &, Peitiag O
Is # dlobip Tpipenop kikhop iyypdalou.

I Problema 4, Propofitio 4.
N dato triangulo,circulum defcribere.

ORONTIVS. @Efto datum triangulum a/b/c, in quo opotteat circulum de-
feribere. Secentur ergo bifariam, per nonam primi, qui fub a/b/c/ & a/c/b/ conti-
nentur anguli : re€tis quidem lineis b/ d/ & d- , in pun@um d, per quintum po-
ftulatum, tandem conuenientibus. Eti puncto d,in rectas a/b, b/c, & c/a, perpen-
diculares deducitur d/e,d/£,& d-g,per duodecimam primi. Aio itag; primiim, dze,
d/f,&d g, fore inuicem zquales. Triangula enim bre/d/& d/£/b,habent duos angu
los duobus angulis zquales:vtpote,e/b/dvipfi d/b/frper céftructioné, & retum qui

| ad ¢,recto quiad f,per quartum poftulatum.habent infuper vaum latus,vni lateri
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equale:comune (cilicet b/d,quod fub vno 2qualium fub-
t enditur angulorum.R cliquaitaque latera,reliquis late-
ribus habebunt zqualia alterum alteri, per vigefimam.
{ extam srimi.Acqualis cft igitur d/e,ipfi d/£.& proinde
d/g,ipfi d/f/itidem zqualis.Hinc per primam communé
fententiam,d/e/atque d/g,inuicem zquales erunt. Tres
o igiturdse,d fatque d/g,2quales funt adinuicem.Centro
igitur d, interuallo autem de,aut d/f, aut d/g, circulus
defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum.Tranfibit ergo circulus ipfe,per eadem
punéta c,f,g:tangéntque propterea cundem circulum e/f/g,ipfa a/b,b/c,8 c/a,dati
a/bsertrianguli latera, per decimafextz tertij corollarium: excitantur enim ad re.
&tos anéulos,ab ipforum dimetientium d-e,d/f,& d/g,extremitatibus.Circulus au-
tem in figura re€tilinea defcribi dicitur:quando circuli circunferentia, vnumquod-
que latus eius in qua defcribitur tangit,per quintam huius quarti diffinitioné. In
dato itaque triangulo a/bc, circulus defcribitur e/f/g.Quod oportuit feciffe.

PeofAypo 6. rgobeorg a
. Eg 7 dobiy Tpipwvop kukAop DIy pdnbact.

, Problema s, Propofitio 5.
5 \ Ircadatum triangulum,.circulum defcribere.

O R O N'T1V S.Sit triangulum a/b/c: circa quod receptum fit deferibete cir-
culum.Secentur itag; bifariam,per decimam primi,a/b/& bc/ ipfius dati trianguli
latera:in punctis quidem d/& ¢.Ab ipfis deinde punétis d-& e,ad rectos excitetur
angulos d/f/& e/f,per vndecima ipfius primi. Aio primliim,retas d/f/ & e/f7in di. Generalis &
rectum produtas,tandem conuenire. Cénexa cnim reta d-e,per primum poftu. 5o b b
latum:ea dinidet vtrunque re€tdl angulum b/d/£&bre/£.& proindein rectas d /&
e/f,re@aincidés d/ezefficiet/ad eafdem partes interiores angulos,doobus retis mi
* nores.Conuenient igitur ipfe d £/ & e/f7 per quint@ po-
ftulatum: conueniant itaque,ad punétum f. Aucigitur £
pun@um cadet intra triangulum a/ bs ¢, aut fuper latus
arc, vel extraipfumasb/c/triangulum. Cadatprimim 5’.;’;‘"‘ figures
intra trianguld,velutin prima figurz difpofitione:& con crencia.
necantur,per primum poftulatum,fa, f'b,& f'clincz
rectz.Cam igitur a/d,fit zqualis ipfi d-b, & vtrig; com-
munis d/ f:erunt duolatera a/d/&d/ - trianguli a/df,
: duobus lateribus f/d/& d/btrianguli f'd /b’ zqualia al-
terd alteri:& zquos inuicé continent angulos,per quartum poftulatum:nempe re-
€tos,qui eirca d.Bafis igitur a/fbafi f/b,per quartam primi eft zqualis.Haud diffi-
militer oftédetur,quod f/c,eidem f/b/zqualis eft:& proinde f/a,zqualis ipfi fc,per
primam communem fententiam. T'res igitur £/a,£b/,& frc,funt inuicem zquales.
Centro itag; fyinteruallo autem f/a,vel f/b,aut frcicirculus defcribatur a‘brcrg, per
tertium poftulatum. Tranfibit igitur defcriptus ipfe circulus, per punétaa, b, cad
quz dati triangulia/b-c/continentur anguli:tangétque propterea ipfius circuli cir-
cunferentia,vnumquenque angulum dati a/b/c/trianguli.Ergo per quartam huius
quarti diffinitionem,circa datum triangulum a/b/c, circulus difcribicur.{Concur- f;c;:'l'fi:tfi?
rant autem ip{x re&z linczd/f/& cf,{uper latus a/c,vtin fuccedenti figura:& con-
neatur £/b,per primum poftulatum.Haud diffimiliter oftendemus, quod f/a ipfi
f/breft zqualis:necnon & f/c,eidem £/b,per candem quartam primi-Hinc rurfom,
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iuxta przmiffam demonftrationem, colligemus tres re-
@as lincas f7a,£/b,& f/c,fore inuicem #quales.Quapro-
pter fi centro f,interuallo autem f/a,vel £/b,aut f/c,arcu
lus per tertidi defcribatur poftulati:is per punéta a,b,c,
"al . ¢ tranfire cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tan-
Fct vnumquenque angulum ipfius a/ b/ ¢/ trianguli: de-
cribctﬁr%uc propterea circulus iﬁfc , circa datum trian-
gulum a/b/c,per eandem quarti huius quarti libri diffi-
. nitionem.€[Sed conueniant demum ipfx d/f/& e/f/per-
Tertls figrg pendiculares,extra datumarb/c/triangulum,vt habet vitima defcriptionis formu.
difpofitlo. 1. & conneétantur rurfum £a,£/bj& f/c/linez reétz,per primum poftulatum. Simi
li prorfus concludemus oftenfione,tres retas lineas f/a,f/b,& f/c,fore rurfum in-
wicem zqualcs.habent enim triangula a/df/& f/d/b,duo latera a/d/& dA, duobt}s
lateribus f/d/& d/b/zqualia alterum alteri:& zquos angulos,vtpote rectos quicir-
ca d-continentia.vnde per quarei ipfius primi, bafisa/f,
bafi f/b,concludetur 2qualis. Et proinde f/c, zqualis -
dem f/b.Hinc per primam communem fententiam f/a,
ipfi f/c/zquabiturtres quoque f/2,/b,& f/c,tandem con
uincentur zquales. Quapropter defcripto, per tertium
poftulatum,pro centro f,ad ipfius f/a,vel f/b, aut f/c/in-
teruallum circulo : tranfibitipfius circulicircunferentia,
per eadem punéta a,b,c,ad quz dati trianguli a/b/c/con
uenific latera.-Hinc per quartam huius quarti diffinitio~
nem,defcriptus erit idem circulus,circa datum a/b/c/triangulum.Quod faciendum
fufceperamus. - Corollarium.

QEx his, & triicﬁmaprima tertij fit manifeftum,quod dum f/centrumcirculi cadit
intra datum a/b/c/triangulum:angulus quiad b/re@o minor eft, nempe in fegmé-
to femicirculo maiori confiftens.Dam autem cadit in latus b/c: angulus ipfe quiad
byin {emicirculo eft,& proinde retus. Quido vero centri ipfum cadit extra dat
triangulum:idem angulus qui ad b/re@o maior eft, vtpote in fegmento femicircu-
fo minori céftitutus. Hinc verfa vice fequitur, quad in oxygonijs tridgulis circd-
{cribendi circuli centrd cadit intra datum triangulum: in rectangulis verd,in medi
um fubtenfi lateris:in amblygonijs denig; tridgulis,extra ipfum trianguld datum.
PeifAnpa s, Peodeais 5.
Elc 70p Robivre kUKo TeTpdyWwIOp ) pdalou.
Problema 6, Propofitio 6.

. 4 N dato circulo,quadratum defcribere. | 6
O R ONTI1V S. Efto datus circulus a-b/c/d,cuius centrii e:in quo quidem cir-
culo oporteat defcribere quadratum. Coaptentur igitur
b ipfi a/b/c/d/circulo,dimetientes a/c/&b/d,ad reftos an-
gulos fefe inuicem dirimentes: & coniungantur a/ b, brc,
c/d,& d’a/linez rete,per primil poftulatum. Quadrila-
terlierit igitur a/b/c/d: &intra datum circulum,per ter-
tii huius quarti diffinitioné defcriptum:vnufqui{q; enim
S angulus infcripti quadrilateri,circuli circunferétiam tan.
Poﬁm_ﬂ;m dos git. Aioipfum a/b/c/d’ quadrilaterum, fore quadratum.
mbftrationis - Nam e/a,e/b,e/c,& e/d/line retz, funt per circuli diffi-
nition€ inuicé zquales:ex centro enim in circunferentis.

(3
)
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Bine igitur 2/c/& ¢/b/triangulia/e/b,duabus bre/& e/c/trianguli bresc cozquaturs
- &=quos inuicé continentangulos,népe retos qui ad centri . Bafis igieur a/b,bafi
b/c,per quarti primieft xqualis.Et proinde a/d/& d/c,tum inuicé,tum vtrig; ipfa-
riia/b/& brc,oftendentur zquales.Acquilaterum eft itags a/b/e/d/ quadrilaterum.
Infuper,quoniam asc,dimetiens eft ipfius dati circulizvterque propterez angulord
quiad b/& qui ad d,eft in{emicirculo,& proinde reétus, per trigefimamprima ter-
-, tij.Et per candem,quiad a/& cAuntanguli,itidem re&i:dpimcticns enim eft b/d.Re
~ @angulum eft igitur ipfum a/b/c/d/quadrilaterum. Patuit quod & 2quilateri : er.
go quadratd,per trigefimi ipfius primi diffinitioné. In dato igitur circuloa/b/c/d,
quadratim defcribitur.Quod facere oportebat. '
] R Posfhnpe & Tpdbeats 2
K. : | Egi Top otirme kinhop, TeBdywvop TPt o
Y .Problema . 7, Propoﬁtio 7. :
7 \ Irca datum circulum,quadratum defcribere.

O R O N'T1V S.Sitdatus circulus a/b/e/dicitca quem receptum fit quadrati
defcribere.Coextendantur ergo ipfius daticirculi dimetientes a/c/& b/d,in centro
¢/ ad re@os fefe dirimentes angulos. Et per ipforum dimetientium extrema pun-
&a a,b,c,d,parallelx ducitur,per trigefimamprimam primi:f/g/quidem & h/k-ipfi
b/d,t/k/autem & g/hvipfia/c,ad pun&ta tandem f,g,h,k,invice(veluti cum ipfis di-
mcticntibus)concurrcntcs.‘%m autem cidem rectz linez parallelz:& adinuicem,
pet trigefimam ipfius ptimi,funt parallelz.Parallela eft igitur f/g/ipfi h/k, & f/ks
ipfig/h: & roimYc quadrilaterum f/g/h/k/parallelogrammum, atq; fingulain eo- 5 defed
u e

em f/g/h/ scoprehenfa quadtilatera itidé parallelogrima. Dico ipfum f/g/h/k/ l%lﬂr e
b

parallclo’irammum,forc quadratum:defcriptimq; circa grammum,fie
corum latera quz ex oppofito,zqualia funtadinuicem,

& b datum a‘b/c/ds circulum.Parallelogrammori enim lo- quadratum.
/ \ , ﬁcr trigefimamquartd primi. zqualis cft igitur £/g/ipfi
e . bk, &bk ipfi g/h:necnon vtraque f/g/&h/k/ ipfibd,

. ]~ vtraque rurfum f/k/& g/hvipfia/c/zqualis.Porrd a/c/&
o - /| bsd,zquales funt adinuicem: nempe eiufdem circuli di-
S metiétes.Quz autem zqualibus zqualiafunt, ea quogs

£ ; k funt invicem zqualia, fpcr primam communem fenten-
T . tiam.Quatuor igitur f/g,g/h, h/k & k/f funt adinuicem

zquales: & proinde f/g/h/k/parallelogrammum,zquilaterum. Parallelogrammo-

rum rurfum a/b, bsc, ¢/d,& da, qui ex oppofito funt anguli, zquales funt adinui.

cem,per eandem trigefimamquartam primi: zquales funt igitur finguli qui ad pd.

ta f,g,h,k, funt anguli, fingulis qui ad e/ centrum ex oppofito confiftuntangulis.

Anguli porro qui circa e,per coftructioné recti {unt:& redi igitur funt,quiad pun-

¢ta t,g,hk, continentur.Rectangulum eft itaque f/g/h/k/parallelogrimum. Patuit
' quod & zquilaterum:eft igitur quadratum, per trigefimam ipfius primi diffinitio-

nem. - Aio demum,quod & circa datum circuluma/b/C/d/chcribitur-In parallelas Quédd ipfum
enim f/g/&brd,reta incidens are, facit alternos angulos ase/b/& c/a/Efimiliter & Tjadratleits
aesd/atque e/a/g;inuicem zquales, per vigefimamnonam primi. Atqui reéti funt batur.
qui fub a‘e/b/&ase/d, per conftructionem: & vterque igitur qui circa a, retus eft.
Haud aliter oftendemus,qudd & reliqui circa punéta b,c,d/cofiftentes anguli,recti
funt.Quz autem i circuli dimetientium extremitatibus,ad retos ducuntur angu-

los :ipfum circulum tangunt, per decimafextz tertij corollarium . Tangit igitur

l.,-
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vnumquodque latus ipfius quadrati f/g/h/k, circunferentiam dati a/b/e/d. circuli.
Igitur per fextam huius quarti diffinitioné,circa datum circulum a/b/c/d,quadratii
defcribitur f/g/h/k.Quod faciendum receperamus.
© . PebPApa My Podbea S
Elc P Pabip TeFdywropkinhop tyypinlan.
Problema 8, Propofitio 8. .
IN dato quadrato,circulum defcribere. .

OR ON T IV S.€In quadrato enim a/b/c/d, circulum defcribere fit operzpre

Centri inferi tiUM.Secetur itaque bifariam vttung; latus-a/b/&brc,in punétis quidem e/& fiper
badi circuliin decimam primi.zquales eriit igitur a/e,e/b,b/f,& f/c/adinuicem,per feptimi com.
ueftigatio.  munem fententis:nempe zqualium laterum a/b/& b/c/dimidiz. Per trigefimdpri.
mam rurfum ciufdem primi,per puné ¢,ipfis a/d/&b/c/parallela ducatur e/grper

f/autem punétum, iF 1s a/b/ & ¢/d/ parallela f/h, fecans ecandem e/g/in punéto k.
Parallelogramma funt igitur a/f,f/d, d/¢,& ¢/c: necnon e/f, /g, g/h,& hre.Paral.

. lelogrammorum autem locorum latera quz ex oppofis

b . £ ¢ t0, & anguli, zqualia funt adinuicem: per trigefimams
quartam ipfius primi. Parallclogrammi igitur d/¢, an-
gulus qui ad ¢, zqualis cft oppofito qui ad diipfiusitem
c/c/parallelogrammi angulus qui ad ¢, oppofito quiad

e L3 ¢ C/itidem zqualis.qui autem ad ¢/& d/confiftunt anguli,

rectifunt, per quadrati diffinitionem. Re¢tus eft igitur
vterque angulus,qui circa pun&um e.Haud diffimiliter
oftendetur, quod vterque angulus, qui circa fautg, vel
a h d h/puntum,re&tus eft. Acqualis infuper eft k/h,ipfi ase,
& k/f/ ipfi e/b: itemkve/ ipfi b/f, &k/g/demum pfi f/c.
Atqui ase, /b, b’ £,& f/c,funt zquales adinuicem: quz auté zqualibus funt zqua-
lia, & adinuicem zqualia funt, per primam communem fententiam.Quatuor igi-
Abfolutio pe tUF k/ek/f, k/g,& k/h,zquales funt adinuicem.Centro ergo kjinteruallo auté kre,
blematis. ~  vel k/faut k/g,feu k/h,circulus per tertiii defcribatur poftulatii e/f/g/h. T'ranfibit
igitur ipfius circuli circunferentia,per cadem punéa e,f,g h,ipfori e/g/& f/h/dime
tientium extremitates: cum quibus dimetiétibus,ipfius a/b/c/d/quadrati latera,ad
rectos (vt przoftenfum eft ) conueniunt angulos. Tangit ergocirculi e/f/g/hrcir.
cunferentia,vniiquodq; latus eiufdem quadrati a/b/c/d,per decimzfextz tertij co-
rollarium . Hinc per quintam huius quarti diffinitioné, in dato quadrato a/b/c/d,
circulus defcribitur ¢/f/g/h. Quod faciendum fuerat.

Pgdfhnpa 0, Pedbears 6.
l l Eei ® obip TeTpdywvopRUkAop TENppc Joet.

- Problema o, Propofitio 9. _
\__, Irca datum quadratum,circulum defcribere. 9
ORONTIVS. €Efo quadratum a‘bsc/d, circa quod oporteat defcriberecir-
Vtcircunferi> culum.Conneétantur igitura/c/& b/d/reétz line, per primi poftulatum, in pun-
bendi cirauli - &o ¢/ fefeinuicem dirimentes.; Et quonii per quadrati diffinitionem, zqualis eft
niacr ¢ asbipfibre, & b/d/vtrique communis : binz igitur a/b/&b/dtrianguli a/b/d, dua-
bus X/b/& b/c/ trianguli d/b/c funt ®quales alteraalteri:& bafis a/d,bafi d.cvitidé
zqualis. Angulus igitura/b/d, angulod/b/c,per otauam primi eft 2qualis. Totus
itag; angulus a/brc, bifariam diuiditur fubretta b/d. Haud aliter monftrabimus

Ld
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.. qudd.vny(gnil; reliqrorum aniu.lorum quifub bsa/ d,
S o . brerdiasdreibifariamitidem fubipfa b/d, & a/c/ re@a
R . ..-» diniditur Angulus posréd-arb/c, angulob/a/d,per quar-
- |\ tum poftulatum eft 2qualis; nempe reétus recto. Quas

) - autem-zqualiym {unt dimidium, zqualia {untadinui.
|-+ «cem, per feptimam communem fententiam . Aequalis
' /. : eftigitur.angulus a/ b/ ¢, anguloe/ a/ b: & proinde la.
\ 4 - - tuse/alateriesb, zquale, perfextam primi.  Eodem
;: e ;. prorfus modo oftendemus,e/c/ & ¢/ d/ re@as, tum ad-
y .. -+ inuicen;, tum ipfise/a/& e/bs reétis lineis cozquari.

Quatuor igitur.e/a,e/b,e/c;& e/dxquales gmt adinuicem.Cétro igitur e,interual.
loautem ¢/a, vel e/bjaut erc, vel €7d, eirculus defcribatur,per tervium poftulatem,
T ranfibit ergo deferiptus circulus perpunctaa;b,c, d: quapropter & ipfius circoli
circunferétia tanget vniiquenqs angulum ipfius quadratia/b/c/d. - Per quartd igi-
tur huius quarti diffinitionem:circa dacum quadratum a/bsc/d;circulus. defcribitie:
Quod oportuit feciffe. . , e
: Poifhaper 1 - - Tlkaig (.

: Problema 10y . .. Propaﬁtia 10,0 - ~ St
Sofceles triangulum csftituere, habens vhumquenque eorum®

ui ad bafin funt angulorum,duplum reliqui. -~ * o

O R O N T 1 V S.@CHoc quafitum,ad fuccedentid propofitionum demonftratio-
nem,ita confirmatur.Sit data reta quzdam lineaa/b:qua per vridecimam fecundi
itafeceturin Fun&o c,vt comprehenfum fub tota a/bs & fegmento b/ ¢/ re@tangu-
itei quod ex reliquo fegmentoasc/fit quadrato.Es centro a/interual-
Ioautéa/b,circulus defcribatur b/d-e,per tertium poftulatum.Et pér primi huius
quarti, in circulo b/dse, datz rectz linez a/ ¢/ (qu non eft maior ipfius circali fé-
midiametro)zqualis rectalinea coaptetur:fitg; b/d. connectitirg; a/d & c/d/linez
rectz,per primum poftulatum. T riangulum erit igitur a/b/d,atq; ifofceles:zqualis.
eft enimabripfia/d,per quindecimam diffinitionem primi. Dico quod vnufquifg;
angulorum quiad bafinb/d,duplus eft reliqui anguli qui ad 2.Circa enim triangu.
lum a/c/d,per quintam huius quarti,defcribatur circulus a/c/d/£. Et quoniam per
conftructionem,quod fub a/b/& bsc/ctinetur re€tangulum,zquuimn eft ei quo_xr X
c/a/fit quadrato: ipfi c/asdata eft equalis b/d, ab zqualibus autem reétis zqualia
defcribitur quadrata, per corollarid quadragefimafex-
tz primi.Céprehenfum igitur fub a/b/& b/c/reGtangu-
lum, zquum eft ¢i, quod ex b/d/fit quadrato. Atquibs
punétil extracirculum a/c/d/fAufcipitur, ab edg; in cir-

altera vepote a/

prebenfum rectangulii,zquale ci quod ex cadente b/d/
fitquadrato.Cadens igitur b/d,tangit per vitimam ter-
tij circulum a-c/d/f,in pti€to d/vtrig; circulo communi.
A . - Rurfumynioniib/d/reta tangit circuldasc/d f,& a co-
taétu dvextéditur re@a quadi linea a/c/circulum difpefeens: angulus igitur b/drc,

Oftenfio ptos
blematis, pris
ori fimilis.

Conftrutio
figura.

Oiknﬁo prdn‘
blematis. |

culum geminz irocidunt lincz reétza/b/&b/d,quari .
scirculum fecat, altera vero b/d/ cadit, -
: cﬁ’cEfub tota difpefcéte & extrinfecus fumptab/c/com-

angulo ¢/a/d,(quiin alterno confiftit (egmento)per trigefima fecundam tertij,eft -

igj.
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eequalis.Qudd i vtrique zqualium angulorumaddatur
o -_cg:unis(}ngulus a/d?ctotgs angulus a/d/b, duobus qui
C - fuboard/ & asdreAunt angulis,erit per fecundam com-
munctn fentétiam zqualis.Eifdem porrd qui fubc/asds
- - )\ -&ard/crcdtinentiar angulis, exterior angu‘}us bresd, per
/-|' trigefimamfeciidam primi cozquatur.Per prima igitur
.communemfententiz, angulus a/d/b,angulo b/e/d/ eft
2qualis. Angulo rutfum asd/b,zquus cftangulus ¢/b/d,
~ au(fi velis) a/b/d,per quintd primizfunt enim ad bafin
brd/ifofcelis tridguli a/b/d.Duo itaque anguli bre/ds &
S S L c/brd,cidem angulo asd/b/funt zquales:& ziualcs
* .., ptereaadinyicé,per prima communéfententii. Hinc latus «od/laterib/d,pet fextd
spfius primi vozquatur.fed ¢éidem brd,zqualis ¢ft per conftructionema/chin igi-
tur a/c/& c/d;eidem b/dfuntzquales:& xquales itag; rurfum adinuicé,per cidem
primam cSmunem {ententiam. Angulus igitur a/d c,angulo czasd,per eandé quin-
tam primi eft zqualis: & vterg; propterea dimidius ipfius angulia/d/b,ndangulus
a/d/bseifdem angulis a/d/c/& c/a/d/zqualis iam oftenfus eft. Duplus cft igituran-
gulus asd/b,ipfius anguli qui ad a. Eidem porrd angulo a/d/b, zqualis rurfum eft
.a/bsd:qua autem zqualia funt,ciufdem funt duplicia,per fextz communis fenten-
tiz conuerfionem. Et a/b/d/itag; angulus, eiufdem anguli qui ad a/duplus itidem
eft, Ifofceles ergo triangulum conftituitur a/b/d,habens vnumqueng; corum qui

ad bafin b/d/funt angulorum duplum reliqui.Quod facere oportebat.

o Peéﬁlﬁw o, Ppdbeaie e

- K Tewop dobivae wvrdop, wevniyavop lobaAbbgip Tt kod iovybiop tyypdnlac.

o o Problema 11, Propaﬁtia I ‘
¥ N dato circulo, pentagonum zquilaterum & zquiangalum de-

{cribere. - o

O R ON TV S.€Efo datus circulus a/b/cd/e,in quo receptum fit defcribere
Céfirustioins pentagonum zquilaterum & zquiangulum. Conftituatur per antecedentem deci
feribendipens mam pr_oiaoﬁtioncm, triangulum f/g/h: cuius vnufquifq; eorum quiad bafin g/hv
“8°™ " funt angulorum, duplus fit reliquianguli qui ad f. Et per fecundam huius quarti,
m dato circulo 2/b/c/dse,dato triangulo f/g/h,2quiangulum triangulum defcriba.
tur a/c/exfitd; angulus qui ad c,an%u?o qui ad f/zqualis.Clim igitur vterq; angulo
rum quiad bafin g/h,duplus fit reliqui qui ad f: erit & vterque eorum quiad bafin
ae,reliqui anguli qui ad c/itidem duplus.Secetur itaque bifariam,per nonam pri.
mi,vterg; angulorum qui fub c/a/e/& a‘¢/c,produétis in circunferétiam a/d/& e/bs
recis:& conne&antur a/b,b/c,c/d,8 d/e/linex reétz,per primum poftulatum.Pen.
tagonum cft itaq; a/b/c/d/e/rectilincum:& in dato circulo,per tertiam huius quar.

t:gcdnit:&g' : ti diffinitionem defcriptum. @A io primiim, ¢ & 2qui-
NG it equias - laterfi.Nam angulus qui fuba/c/e, dimidius eft vtriufc
terum, N . ®qualium angulorum qui fub c/a/e/ & ase/c. fed anguli

- 4T cand&diase, ipfius case:anguli item ase/bs & brese,
' ipfius a/e/c/Afunt dimidium,{e€ti enim funt bifarid c/azes
A% & a/e/c/anguli.Quz autem ciufdem,vel 2qualium fune
Y dimidium,zqualia funt adinuicé,per feptimam commu

4 7, nem {ententiam.Quing; igiturangulia/cre,a/e/bbrere,
c/a/d,& d/ase, ad circiiferentid ipfius circuli confiftées,

4 §
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funt adinuicé zquales.In eodem porrd circulo zquales anguli,in i itcun.
ferétijs fubtenduntur,etfi ad ccng':m, etfi ad cir%unfcrcntgi:n; d:itllluC:n'l gucsr;:cg:r
vigefimamfextam tertij.Quing; ergo circunferétiz a/b,b/c,e/d,dve,& e/ ’gqu,alcs
funt adinuicem . In codem rurfum circulo, fub zqualibus circunferentijs zquales
rectz lincz fubtenduntur,per vigefimamnonam 1pfius tertij. Aequales itag; inui.
cem funt prafatas circunferentias fubtendentes lincz reéte:& proinde a/b/c/dves
pentagonum zquilaterum. @ Dico tandem g & zquiangulum.Quoniam circunfe
rentia a/b,circunferentiz c/d-eft zqualis :{i vtrig; #qualium addatur cémunis cir.
cunferentia a‘e/d,refultabunt a/e/d/c/& b/a/e/d/circunfcrcntiz,pcr fecundam c6-
munem fententiam inuicemn zquales.Sub ipfa porro circunferentia aze/d ¢, dedu.
citur angulus a-b/cfub ipfa autem b/ase/d,angulus b/c/d,& veerqs ad circunferen.
tiam ciufdem circuli. Acqualis eft igitur angulus a/brc; angulob/ ¢ d: fub zquali.
bus cnim circunferentijs zquales deducuntur anguli, in eodem potiffimé circulo

ctfi adcentrum ctfi ad circunferentiam fuerint deduéti, per vi cﬁmamﬁ:pu’mm;
tertij. Haud diflimiliter oftendemus, reliquos angulos qui (ug cdre, & drera, &
¢/a/b,tum inuicem,tum vnicuig; ipforum a‘b/c/&b/c/d/ cozquari. Aequian lum
eft igitura/b/c/d/c,pentagond.patuit g & zquilaterum. In dato itag; circu o,pen
tagonii zquilaterd & zquiangulum defcripfimus.Quod faciendum receperamus.

_ ' Pgofhnpx  1f3y Dpdbearg TR
Hse}; p Robivae wuuhop,mantywropicbwAdbedy ¢ xod icvybriop wEDiypdfocs.
Problema 12, . Propofitio 12.
Ircadatum circulum,pentagonum zquilaterum & zquians
e gulum defcribere,

O RO NTIVS. (Sit rurfum datus circalus a/b’ ¢/ d/ e,cuius centtum £ circa
quem oporteat defcribere pétagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcriba-

udd id¢
%onum ﬁ’:‘

®quianguld.

tur in primis in ipfo circulo dato,pentagonii zquilaterd & zquidgulum a/b/c/d/e, Pentagoni go

Fcr antecedentem vndecimam propofitionem:& conectantur £2,£/b,f/c,£/d,& f/e/
emidiametri,per primum poftulatum.A punétis autem a,b,c,d,¢,ad rectos vtring;
fufcicétur angulos a/ga/h,b/h,b/k,c/k,c/l,d/l,d/m,e/m/ & e/g,per vndecimam pri-
miIn dire€tum igitur conftituentur g/a‘h,h/b/kk/c/l/d/m,& m/e/g, per decimi-
quartam eivfdem primi: tangéntq; circulum datum, per decimafextz tertij corol
larium,in punéis quidem a,b,c,d,e.Conuenientinfuper ad punéta g,h,k,l,m. Re-
€ta enim a-b,incidés in g/h/& h/k/retas,dividit vtrung; angulum rectum qui fub
f/a/h/& h/b/f, efficitque propterea interiores & in eadem parte angulos a/b/h/&
hra/b/duobus reéis minores:neceffum eftigitur,reétas g/h/& h/k-in infinitd pro-
dudtas,tandem concurrere ad partes h, pet quintum poftulatum. Haud diffimili-
ter oftendemus,qudd h/k/& k/l/ conuenient ad punéti
k,atq; kL& I/mvad punétum 1, necnon I/'m/& mvg/ ad
punétum m:m/g/tandem & g/h/ad punéti g.Pentago
( nd cft igitur g/h/k/l/m:& circa datii circuliiab/c/d,per

zquilaterd.Coiungitur enim f/g,f/h,& fk/rectz linez,
d  per primil poftulati.Reétigula igit'eriica-f/h & h/f/by

triangula.vnde per quadragefimafeptimi primiquz ab
g ipfis t/a/& a/h/vtrag; filit quadrata,zqualiafunt el ctxod
A ex f/h:& per eddé,quz ex £/b/&brh,e1dé quod ex £/h/fit
quadtato zqualia. Qua igitur ex f/a/ & a/h/fiGit quadrata,cis quz ex £/b/&b/h/filic

i ij.

g

fextd huius quarti diffinitioné,defcripti.CAioiam g & Qu

fiti citcune
iptio.

113d circunt
fcriptum pen
tagonum fit
®quilaterd,
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?uadratis, {unt per primam communem fententiam zqualia: quorumid quod ex
/a,¢i quod ex f/breft equale,per corollatifi quadragefimzfextz primi:nam f/3,ipfi
£/b/zqualis eft,per circuli diffinitionem Reliquum igitur quod exa/hv fit quadra-
tum,reliquo quod ex h/b/per tertiam cémunem fententiam eft zquale: & proinde
a/h,ipfi h/b,peridem zquatur corollarium.Similiter oftendetur g a/g/ ipfi gre, &
b/k/1pfi kgt 2qualis: & confequenter ita de czteris. Rurfum quoniam af/ipfi
f/breft zqualis,& £h/vtrique cdmunis:duo igitu latera a/f/&f/h/ triangulia/t/h,
duobus h/f2& f/b/erianguli h/£/b, funt zquaﬁ'a alterum alteritbafis quog; a/h, bafi
h/bszqualis. Angulus igitur a/f/h, angulo h/f/b/zqualis eft, per oftauam primi: &
vterque proinde,ipfius anguli a/f/b/dimidius. Eodem modo colligemus, angulum
a/f/g/dimidid fore ipfius angulia/f/e. Atquianguli a/f/b/& a/fre, zquales funt ad-
inuicem,per vigefimamfeptimam tertij: nempe ad centrum f, {ub circunferentijs
a/b/& ase/inuicem zqualibus dedui.Quz autem zqualium funt dimidium,zqua
lia funt adinuicem,per feptimam communem fententiam.Acqualis eft igitur angu
lus a/f/g, angulo a/f/ h: & rectus frasg, recto frash, per
quartum poftulatum zqualis. T riangula igitur a/f/g/&
C  asf/hhabent duos angulos duobus angulis zquales alte
{ rum alteri.vndmg; latos a/f/vtriq; cdmune,quod zquis
adiacet angulis : reliqua igitur latera, reliquis latetibus
zqualia, & reliquum anguld reliquo angulo 2qualé€ ha-
bi;unt,per vigefimamfextam primi.Ac?ualis eft igitur
a/g/ipfi a/h,& tota confequenter g/h/ ipfius a-h/ dupla:
g % necnon angulus a/E/f;angulo f/h/a/zqualis.Haud aliter
oftendemus quod h/k,dupla eft ipfiusb/h.Porroa/h/&
h/b,zquales przoftenfz funt:quz autem zqualium duplicia funt, adinuicem {unt
zqualia,per fextam cdmunem f{ententii. Acqualis eft igitur g/h/ipfi h/k. Similiter
quogq; demontftrabitur,quod cetera ipfius pentagoni latera,vtpote k/L,l/m,& m/g,
___ tum invicem,tum vtrique ipfarum g/h/& h/k/funt zqualia. Aequilaterd cft igitur
Quédidécir g/h/k/l/m pentagonum. € Dico tandem qudd & zquiangulum . Quoniam enim
,,gouf,m T zqualis cft a/h/ipfi h/b,& h/frvtriq; cdmunis:binz igitur a-h/& h/freridguli a/h/f,
quiangulti. duabus f/h/&h-btridguli f/h/b,funt zquales altera alterizbafis quog; a-f,bafi /b
zqualis,per diffinitionem circuli. Angulus igitur ah/fangulofh/b,per o&taui pri
mi eft zqualis. Totus itag; angulus a/%:'/b,ipﬁus a/h/f/dup%us eft.Haud aliter mon-
ftrabitur,quod angulus a/g/fangulo f/g/c/itidem cozquatur: totifgsa/g/e,duplus
eft ipfius a/g/f. Anguli porrd a/g/f/& a‘h/f,zquales nunc oftenfi funt: quz autem
zqualium dupliciafunt,adinuicem funt zqualia,pet fextam communé fententiam.
Acqualis cft igitur angulus ag/e,angulo a/h/b.Similiter oftendemus,quod reliqui
anguli qui {ub b/k/c,& c/l/d,atq;s d/m/e,tum inuicem, tum vtrique ipforum a/g/e/
& a‘h/b/refpondenter cozquantur.A equiangulum eftitaque g/h/k/l'm/ pentago-
num.Patuit quod & zquilaterum: defcriptimg; circaa/bsc/dvescirculd.  Circa da-
tum ergo circuluma‘bc-d e,pentagoni zquilaterum & zquiangulum defcribitur
g/h/k/l/m.Quod oportuit feciffe. ‘
Fgof5hnpee 1y, Fedbeais 1.
Is P dlobip wevmbyanop,d ¥iip iohmAbgdp o kod ioopdwap kixNop,iyypasloet.

I o Problgma 13, Prbpoﬁtio 13.
1 N dato pétagono zquilatero & zquiangulo,circuli defcribere. 13

O R O N T IV S.€Efo datum pentagonii zquilateri & zquianguli a/b/c/dve,
in quo expediat defaribere circulum.Secetur in primis vtergs angulorum a/b/e/&

B
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brase/bifariam,per noni primi,fub rectis quidem lineis‘a/f/& b/f: quas operapre- Xt_ centril il
tium eft tandem conuenire.Angulus enim a/b/c,minor cft duobus rectis(nam aliis h-‘;:l;,ﬁ;a?urf_“
a/b/& brc,in rectum conftituerentur)quapropter & angulus a/b/f, dimidius ipfius
anguli a/b/c,recto minor eft. Et proinde ﬂ/a/f,rc&o itid€ minor. Hinc fie,vt tecta
asb, incidat in.a/f/& b/f/lincas reétas,efficiés in eadé parte interiores angulos binis
rectis minores.Concurrent igitur,per quintum poftulatum a/f/&b/f7 in dire@tum
productz:idg; intra datum pentagonum. A ngulo enima/b/c,opponitur latus d/e:8
: c - &wd/latus,ipfib/ase/angulo.Retaigitura/f/in reCtum
extenf{a,cadetin latus /d:& ipfa b/f, in latus d/e:fefe in-
; » vicem intta datum interfecantes pentagonum. Secét fe
57 N\ d igitur, & concurrant in punétof. Aio punéti f, fore cen
trum defcribendiin dato pétagonocirculi. Connectan-
tur cnim f/c,f/d,& fre/linez re€tz,per primum poftula-
A tum.Cum igitur a/b,fit zqualis b/c,& b/f,vtrique comu- Qudd inuerts
- nis:erunt bina latera a/b/& b/f/ trianguli a/b/f, duobus wmpunaif,
\; lateribus c/b/& b/f/eridguli c/b/fralternatim zqualia: & centrum, exis
.4 qui fub aquis Jateribus catinétar ar}guli ar b/ £1& c/b/f, e o
funt per coftructioné adinuicem zquales.Bafis igitur a/f, bafi f/c, & angulus braf,
angulo b/c/A,per quarti primi eft zqualis. Angulus porro bra/f,dimidius eft ipfius
anguli bra‘e, & ipfi brae,zqualis angulus brc/d,per laypothcﬁm(hxz autem inui-
cem zqualia funt,eiu{dem vel zqualium dimidium efle videntur: ‘Pcr feptimz c5-
mum’s?cntcntiz conuerfioné.Angulus igitur b/c/f,dimidius eft ipfius angulibrase,
& proinde anguli b/c/d: reliquus infuper angulus f/c/d, dimidius itidem eft ciufdé
anguli b/c/d.Bifariam itaque dividitur angulus b/c/d,fub re@ac/f Nec diffimiliter
oftendetur,vterque reliquorum angulorum qui fub c/d/e/& d-e/a, bifariam difcin.
difub retis lineis d-f/&e/f. Con%c‘:;ucntcr a puncto f/in fingula ipfius pentago-
ni latera,perpendiculares deducitur £/g,£/h,f/k,£/1, & f/m,per duodecimam primi.
i Etquoniam triangulorum b/f/g, & b/%/h , angulus g/b/f/ zquus eft angulof/b/h,
necnon & rectus E:Ig/f/rc&o b/i/f/pcr quartum poftulatum zqualis,latus infuper
b/frvtrique triangulo commune, quod fub vno chalium fubtenditur angulorum:
reliqua igitur latera, reliquis lateribus 2qualia habebunt alterum alteri, per vige-
fimamf{extam primi.Aequalis eft igitur f/g/ipfi f/h. Haud diffimiliter oftendentur
reliquz perpendiculares f/k, £/],& f/m,tum inuicem, tum verig; ipfarum f/g/& f/h/
cozquari.Quinque crgo rectz linez £/g,/h,f/k,f/1,& f/m,funt 2quales adinuicem.
Centro itaq; f, intcruallo autem /g,aut f/h,vel f/k,feu f/haut fm,circulus defcriba Problematis.
tur g/h/k/l/m,per tertium poftulatum. Tranfibit ergo ipfius circuli circunferen- fu‘g‘;‘“" refo
tia,per fingula pun&ag,h,k,,m. Etquoniam ab cifdem puntisg,hk,l, m,eorun. ~
dem femidiametrorG extremitatibus,dati pentagoni latera ad rectos excitata funt
angulos : tanget propterea ciufdem circuli circunferentia fingula ipfius dati pen-
tagoni Jatera,per decimzfexta tertij corollarium. Circulus porrd in figura recti-
linea defcribi dicitur,quando circuli circunferentia,vnumquodg; latus cius in qua
defcribitur tangit:per quintam huius quarti diffinitionem. In dato igitur pentago
noa-b/c/dse,circulus deferibitur g/h/k/l/m. Quod expediebat facere.

=\
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- Problema 14, Propofitio 14 '

14 Irca datum pentagonum zquilaterum & gquiangu_lum,cirs

' culum defcribere.
. i



o4 GEOMET. ELEMENT.
- ORONTIVS.ESitdatum E:nta num zquilatcrum & 2quiangulum a /bs
r

«/dre, circa quod circulum defcri

¢ fit operzpretium. Secetur bifarid veerque

angulorum qui fuba/b/c/& brae,per nonam primi, producis a/f/& b/t/lincis re-
&isxquz veluti patuit inantecedente decimatertia propofitione,cicurrent tandem
Quedproxi 3 dinuicem intra datum peatagonum.Concurrant igitut rurfomad puntum f.Pro

me¢ ppofitios

nis pedent o, Ximamitaque recolligendo demonftrationé, rurfum oftendere licebit,cxteros an- -

ftenGone.  gulos qui fub bresdierdre,
c

& dre/asbifariam fecari, fub reétis quidem lineis c/f,d/Af,
& ¢/f quemadmodiim ex ipfa pracedente decimatertia
potes elicere propofitione. Etquoniam angulusa/b/f,
dimidium eft anguli a/b/c, & angulus bra/f,dimidid ip-

J fius anguli brase, funtt per hypothefin angulia/b/e/ &

a

brase inuicé zquales:angulus igitur a’b/A, angulo bra/f,

er feptima comuné fencétid zquus eft:quae enim zqua
riﬁ funt dimidifl,zqualia funt adinuicé . Et proinde latus
£/3,lateri £/b,per fextd primieft zquale. Eodé prorfus
modo cécludemus,cxteras reftas lineas frc, £/d,& f7¢,tl

{ibi inuicé,ti vrig; ipfardi fa/& f/b/cozquari. Quing;ergo linez re@=xf/a,f/b,frc,
£/d,& f7e,zquales funt adinuicem. Centro igitur f,interuallo autem fra,vel f'{b,aut
£re,vel frd,aut £e,circulus deferibatur ab/c/dre,per tertil poﬁula’tum.chct cr-
go ipfius circuli circunferentia,per fingula puncta a,b, ¢, d, c:tangétque propterea
vaumqueng; angulum dati pentagoni. Circa datumigitus pentagonum zquila-
terum & zquiangulum a/b/c/de: circulus,per quartam huius diffinitioné, defcri-
bitur.Quod faciendum fuerat.

Peofhnue [ pgdotars .
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Problema 15,  Propofitio 1. '
IN dato circulo,hexagonizquilacerd & zquiiguld defcribere.

ORONTIVS. @Efodatus circulus ab/c/d/e/f, cuius centrum gzin quo quie
dem circulo oporteat defcribere hexagonum zquilaterum & zquiangulum. Coa-
Iniptiopro Ptetur itaq; in circulo a/b/c/d/e/f,dimetiens ¢/f.Ec centro f, interuallo autem f/g,

ol

pofitihexago defcribatur per tertium poftulatum circulusa /gle /h.Et quoniam prafati circuliin
codem funt plano,communem habentes femidiametrum f/g,& centrum vnius in

alterius circunferentia confticuitur:fit vt vous predi¢torum circolorum,fit partim
intra reliquum,partim verd extra.Vnde neceflum eft,circulum asg/e/h,interfecare
datum circulum a/bsc/d-e/f: idq; per decimam tertij;in duobus titummodo pun-
€tis,vepote a,& e. Coniungantur igitur a/g,& e/g/linex reta,per primu?{foﬂuo

Quaéd infcrls
ptumhexago
numfit equis
Jatcrum.

latum : & per fecundum poftulatum, direéte producan.
tur in punéta b,d. Rurfum peridem primum poftula-
tum,conncétantur retz linex a/b,bsc,c/d,dre,erf, & £a.
Hexagonum eftitag; a/b/c/d/e/f/retilincum:& in data
to circulo,per tertiam huius quarti diffinitionem,defcri-
tum. Aioprimim ipfum fore zquilaterd. Quoniam
punctum g/centrd cft circuli a/b/c/d’e/fizqualis eft igi-
tura/g,ipfi g/f per circuli diffinitioné.Rurfum quoniam
punétum £ centrum eftcirculi a/g/ e/ hizqualis eft,per
candem circuli diffinitionem, a/£/ipfi £/ g- Binz igitura/
g/& a/f, cidé £/g/ funt zquales:X zquales propterea ad-
Inuicem,per primam cdmunem fentétiam. Acquilater

iIs
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eftigitur ipfum a/f/g/triangulum:& proinde quiangulum, per quintz libri primi
. corollatium. Et quoniam per trigefimamfecundam primi,omnis trianguli tres an-
guli funt 2quales duobus rectis:quilibet trium angulorum eiufdem tridguli a/f/g,
vnum tertium duorum re&torum comprehendit . Angulus itaque a/ g/ f, duorum
reétorum tertium eft. Et proinde triangulum c/f/g, zquilaterum & zquiangulum
eft:& angulus célequentur f/g/e, vhum itidem tertium duorum rectorum. Recta
infuper, a/g, confiftens fuper re&ti bre:efficit duos angulos b/g/a/&a/gse/ binis re-
¢is zquales, per decimam tertiam ipfius primi. quorum a/g/e duo tertia corun-
dem duorum reord comprehendit:reliquus igitur angulusgb/g/a,vni tertio duo-
rum re€torum et 2qualis. T'res igitur angulib/g/a,a/g/f, & f/g/c, vni tertio duo-
rum re€torum funt zquales:& zquales ob id adinuicem, per primam communem
fententiam. Et quiad verticem igitur cofiftunt angulib/g/c,c/g/d, & d/gre,cifdem -
angulis,perdecimamquintam primi cozquantur: hoc eft,d/g/e/ipfi brg/a,& c/g/ds -
ipfi a/g/f,asq; brg/c/ipfi f7g/¢. Hinc colligitur,fex an?ulos ad g/cétrum deductos
fore inuicem zquales. In eodem porrd circulo zquales anguli , in 2qualibus cir-
cunferentijs fubtenduntur, per vigefimamfextam tertij. Sex igitur circunferentiz
ab,brc,c/d,d e e/f, & f/a,funt adinuicem zquales. Sub zqualibus rurfum circunfe-
rentijs,zquales rectz linez, per vigefimanon3 tertij fubtenduntur.Sex itag; reGtz
lincz a/b,bsc,c/d,d/e,e/£,& f7a,fibi inuicem cozquitur.Aequilaterum eft proptet-
ca hexagonuma/b/c/d/e/f. @[Dico iam quod & zquiangulum. Nam circunferen- Qudd idemi
tia a/b, circunferentizc/ d/ eftzqualis: i addatur igitur communis circunferentia hexagont fie
d/e/fra:confurgent per fecundam communem fententiam,2quales circunferentiz Tt
odresfra,& dse/frasb. Sub ipfa porro circunferentia c/d/e/f7a,continetur angulus
a/b/cfubipfa verd circunferentia d/e/f/a/b,angulus bic/d.  Anguli autem quifu-

er zquales circunfetentias in codem circulo deducuntur, {ibi inuicem funt 2qua-
fcs,ct?l ad centra, etfi ad circunferentias deduti fuerint, per vigefimamfeptimam
tertij. Aequalis eft igitur angulus a/bscangulobse/d.  Haud aliter méftrabitur,
qudd reliqui anguli ipfius a/b/c/d/e/fhexagoni, vtpote c/dre, dre/f, & e/f7a, tum
fibi inuicem, tum vtriq; ipforum a/b/C/&.b/c./d/coz%uantur. Acquiangulii eft igi-
tur ipfum a/b/c/dse/f/hexagonum. Patuitiam qudd & Zquilaterum,& in dato cir
culo defcriptum. In dato igitut circulo a/b/c/dve/ £7 hexagonum zquilaterum &
quiangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit. -

Corollarium.

Hinc fit manifeftum,qudd hexagonilatus,ei quz ex centro circuli,in quoipfum

.difcribitur hexagonum,eft zquale.

@Item fi per pun@a a,b,c,de,fre@z ducitur linez circulii ipfum contingentes,& vt circulo he
ciyillius dimetiétibus ad re€tos couenientes angulos:he xagonum ciry
xagonum zquilaterum & zquiangulum circa datum cir- acur.
culum dcfcrtiixtu r.quemadmodiim ex duodecima huius
quatti propofitione de pentagono, & obie¢ta figura vel
facile deducetur.qC Przterea,nec minus facilé.in dato he De circuli in
xagono zquilatero & xquiangulo,circulil defcribere, & ::‘i‘; (!:;.’:f:
circunfcribere poterimus:per ea qua decimatertia & de- pc ac a-,Pam,

- cimaquarta propofitione, de pentagonoipfo przoftenfa feriptione. .
funt. Quod ex fupradictis colligere oportebat.

¢
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| Problema 16, Propofitio  16. '
Y N dato circulo,quintidecagonum equilaterum & zquiangu= 16
- A lumdefcribere. | | | -
O RON T VS.qSit datus circulus a/b/c/ dve, in quo receptum fit defcribere
quintidecagonum zquilaterum & xquiangulum. Defcribatur in primis {uper da-
ta quapiam recta linca terminata triangulum #quilaterum,per prima primi:quod
per quintz ciufdem primi corollarium crit zquiangulum. Huicpoftmoda trian-
lo, zquiangulum rurfum defcribatur triangulum in datocirculo a/b/c/dve, per
ccundam huius quarti propofitionem:fitq; a/c/ e. Item a piicto a,in eodem circu-
loa/'bs /d/ e, pentagonum zquilaterum & zquiangulum defcribatur a/b/d/ £/ g,
Artificofa la_per vndecimam huius quarti. Eritigitur triangulum a/c/e/zquilaterum, per fex-
::;;g}":g:f te primi libri corollarium : cuius latus quodlibet , fubtendit tertiam circunferen-
ucntio, tiz partem circuli a/ b/ ¢/ d e. quodlibet autem ipfius a- b/ d/ £ g, pentagonila-
tus fubtendit quintam eiufdem circunferétiz partem.
Qualium igitur partium vel fegmétorum, tota circuli
a’bsc/drescircunferétia eft quindecim: talium fegmen-
» tum a/brcrerit quing;, & vtrunque fegmérd a/b & brds
tri,&-proinde totd fegmétd a/b/d, fex. Et quonii feg-
métia‘b/creft quingserit reliqua pars C/d/axt& ipfius
asbsd,feu tertivm ipfiusb/d,& totius propterea a‘bsc/
d-escirculi quindecimum. Coniun@a igitur c/d/recta,
€ per primil poftulatii, erit fatus quintidecagoni in dato
circulo defcribendi-Cui fi 2quales retas lineas,in dato
A - circulo a/b/c/dve,ab ipfoquidem punéto d/verfus e/&
/in c/continue,per primam huius quarti coaptaueris:erit in eodem circulo defcti-
Idem aliter. ptum quintidecagonum zquilaterum . @ Poterunt & fingulorum quindecim feg-
mentorum diftinctiones,per ipfius pentagoni zquilateri & 2quidguli,in dato cir-
culo a/b/c/d/e,geminatam rurfum defcriptioné o%tincn',i punétis quidem ¢/ & e:&
comparatis inuicem fegmentis,demonttrativéconcludi. Quemadmodum ex ipfa
udddefcris licet infpicere figura. QAio iam quod ipfum quintidecagonum zquilaterum,eft
{;“gj:&;:‘i‘j’ zquiangulum. Quibuflibet enim angulis,fub duobus quibufuis ipfius quintideca-
quilaterd, e goni lateribus ad circunfcrentiam comprehenfis , 2quales fubtenduntur circunfe-
zauiangull. rentiz:nempe fegmentorum inuicem zqualium trcgccim , qualium totus circulus
‘eft quindecim.In codem porrd circulo,anguli qui fuper ®quales circunferétias de-
ducuntur, fibi inuicem funt 2quales, etfi ad centra, etfi ad circunferentias fuetint
 deduéti,per vigefimamfeptimam tertij. Aequianguld eft igitur ipfum a/b/c/des
- quintidecagonum.Patuit quod & zquilaterum, & in dato circulo defcriptum. In
to itaque circulo a/bsc/dre, juintidccagonum zquilaterum & zquiangulum de-
Leribitur. Quod tandem faciendum receperamus. Corollarium.

4 Quod fiper fingulas fegmentorum &angulorum quintidecagoni diftin¢tiones,
té@z ducitur linez circulum ipfum contingentes, & ad rectos angulos cum pro-
~ duétis & centro femidiametris conuenientes : quintidecagonum zquilaterum &
 2quiangulum, circa datum circulil defcribetur. quemadmodiim duodecima huius
quarti propofitione,de circunfcribendo tradidimus pentagono. @ Haud diffimili-
ter,pet ca quz decimatertia & decimaquarta eiufdé quarti propofitione, de péta-
gonis oftenfa funt:in dato quintidecagono zquilatero & quiangulo, circulum de-
{cribere,ac circunfcribere licebit.

?‘)Quarti libri geometricord elementord, FINI S.‘é
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ris, In Quintum elementorum Euclidis, Demonftrationes.
@Diffinitionum elucidatio non afpernanda.

ORONTIVS.

OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTE.
cedentibus libris,quantitatis continuz qualitatem,illitifqs dimenfios
‘ nes aperté demo it:iam binis fuccedentibus libris,magnitudiné
‘9 Irationes,atque proportiones,acutiffimis profequitur oftenfionibus.
Huius itagp libri quinti {copus eft,de proportionibus in vniuerfum

pertratare:fingula enim qug in eo demdftritur,nd folim ad geome
R I tricd videntur {fpeftare contéplationé, fed c6mune aliquid habét cum
- Arithmetica,& Mufica,&cum do&rinis omnibus que fub mathema:

tica traditione c3prehendiitur.Verim quonid de proportionibus futurus eft fermo, propor
tio auté rationii videtur effe fimilitudo:de rationibus, quibus ipfze c5Sponuntur proportios
nes,in primis traftandii eft. prius enim oportet agnofcere fimplicia,§ cSpofita. Cim igitur
binz magnitudines inuicé coparantur:hz proculdubio aut zquaies,aut inzquales offendii
tur Proprii enim quantitatis effe diffinit A riftoteles,fecundfi eam zquale,vel inzquale dis
d,& huiufcemodi c6paratiohabitudo dicitur:qua Euclides, ad veterii imitationem,ration&
appellat.Ipfz auté magnitudines,termini tunc vocititur: illa quidé quz alteri refertur, ans

Scopus huius .
h'bnoPc;luf'nti.

De magnitus
um cSpas
ratione,

Habitudo.
Ratio.

tecedés:reliqua verd,confequens,ad quam {cilicet alterius fit coparatio.Id porrd,quo altera

diftat i reliqua:differétia proprie dicitur. €Quoties itags propofitz & adinuicé comparatz
magnitudines,fuerint inzquales,8 minor metidtur maioré;hoc eft,aliquotiens fumpta,feu
per datum aliquem multiplicata numerum, ipfam maiorem reftituit magnitudinem : tune
minor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur: quam vulgus peculiari nomenclatura, juxta
multiplicatonis numerum, multiplicativam feu quotam partem eiufdem maioris adpellat.
Quz ab Euclide ita primim diffinitur,

EYKAEIAOY STOIXEION FEMPTON.
CMigB- B41 pirtdos peyibag,® iAaarop 7 pciovoe,dmoep kaermepsBy 78 pdgop.
1 Pars eft magnitudo magnitudinis minor maioris,quando minor

metitur maiorem. ,
Vtpote,binis magnitudinibus datis,quarum altera bipedalis,altera verd fextupedalis exs
iftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,fextupedalem metitur magnis

uota feu
gi'ltiplicaﬁa
ua pars.

Ex&plii quow
tae partis.

tudiné:idcirco'bipedalis magnitudo,pars eft ipfius fextupedalis magnitudinis,& tertia pars

ciufdem fextupedalis peculiari difcretione vocatur. @Ipfa porrd maior magnitudo, quam
minor fuprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur magnitus
dinis,hoc eft,multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel ex multiplici
eiufdem minoris repetitione confurgens.Hinc dicit Euclides.
@roRxwAddiop Iy pagop T8 ihdorov®- 8y kampFirTon Razd % iNeTo@-.
2 Multiplex autem,maior minore,quando eam metitur minor.
Vtin praaffumpto nuper exéplo,fextupedalis magnitudo multiplex dicit ipfius bipedalis

Multiplex.

Exempliimul
tiplicis.



rars adgrega
tiua.

Exemplum.
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magnitudinis,vtpote,@ multotiens;hoc eft ter, eandem biFedzlem contineat magnitudin€,
feu quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea {extupedalis, triplex }pﬁus bipes
dalis peculiari reftritione vocatur.@Cim autem minor magnitudo aliquotiés fumpta, feu
multiplicata,plus aut minus efficit,quam fitipfa magnitudo maior:n5 quota, fed adgregas
tiua pars ipfius maioris videtur effe magnitudinis,ex quotis fcilicet partibus adgregata,ab
pfarum partium quotarum tum numero, tum qualitate denominanda, Veluti quadrupes
dalis ad fextupedalem relata magnitudiné , adgregatiua pars eiufdem fextupedalis dicenda
eft magnitudinis.Componituf enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus,quarum ques
libet tertiam fextupedalis partem efficit:hinc bipartiens tertias eiufdem fextupedalis deno
minatur.€Quz igitur adinuicem comparatz magnitudines, cdmuni aliqua metiuntur mas
gnitudine: commenfurabiles, fet communicites,& rationales adpellantur.Cuiu{modi funt
omnes numeri, 1 binario in infinitum. diftributi,quos indifferenter metitur vnitas: omnes
infuper ad numeros relatz magnitudines, determinatam inter fefe rationem vel habitudis
nem obtinentes.Quibus autem non accidit aliqua & per numerum exprefla menfurazinegs
menfurabiles,& incommunicates,irrationaléfve dicuntur magnitudines, quarum habitudo
determinatis non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati geometrici.
IMla igitur rationalium vel irrationalium,feu cdmenfurabilium & incomenfurabilium ma-
gnitudinum comparatio, vel habitudo,ratio (quemadmodim fupra di€tum eft) a veteribus
adpellatur:qua ab Euclide in hunc modum diffinitur,
QAGy G- B4 dhio persdBp Suopavdy k xaemot TnNinéTaoe 7oe &RNA Toid: )ckans.
Ratio eft duarum magnitudinum eiufdem generis aliquatenus

.. . 2
adinuicem quazdam habitudo. vare b p gpored® wrept
Sola enim vniuoca veniunt inter fefe comparanda,vtpote,numerus numero, linea linez,
fuperficies fuperficiei,folidum folido,{onus fono,tépus tempori,velocitas velocitati,& que
funt huiufcemodi. Inter ea enim qug diuerforum funt generum,nulla videtur accidere com

- paratio. @Offenditur autem ratio inter numeros abfolute confideratos, quam arithmetic®

nuncupamus rationem:intérve fonoros,hoc eft,ad fonorum hormoniam relatos numeros,
qua harmonica ratio dicitur: vel inter abftra®as tum 4 materia,tum 3 numero magnitudis
nes,qu& ratio geometrica propri¢ nominatur. Quacunque porrd rationes inter ipfos ins
ueniuntur numeros,ezdem inter fingula continuorum offenduntur genera:at non ¢ divers
fo. Arithmetica fiquidem ratio,tantummodd rationalium videtur efle magnitudinum:geos
metrica verd , tam rationaliii quam trrationalium contemplatur magnitudinum habitudis
nem. Quazcungs infuper rationis diuerfitates vni continuori accidunt generi,vtpote lineis:
czteris continuori videntur euenire generibus,fuperficiebus inquam & folidis. quod ipfis
non folet accidere numeris.Idcirco de geometrica, & veluti principatum obtinéte ratione,

- hoc loco traftare principaliter intendit Euclides. @Duplex eft autem ratio geometricazaltes

ra quidé xqualitatis,cuius differétia nulla eft:altera verd inzqualitatis,cuius rationales fpe
cies funt quing: tres quidé fimplices,vtpote multiplex,{uperparticularis,& fuperpartiés:&
duz ex eis cpofitz, cilicet multiplex fuperparticularis,8 multiplex fuperpartiens. Primd
igitur do&trina fimplicium, poftea catera in vniuerfum perfcrutitur rationum difcrimina:
debet enim fimplicium do&rina, in omnibus do@rinam pracedere compofitorum. @Muls
tiplicem itag folemus adpellare rationem, quoties maior magnitudo minorem (vti fuprd -
diGum eft)pluries & adzquatt comprehédit magnitudinem: quz in duplam vt quaternarij
ad binarium, triplam veluti fenarij ad ipfum binarium, quadruplam vt duodenarij ad ters
narium,& deinceps ita quantumlibet fubdiuiditur,prout maior magnitudo bis,ter,quater,
pluriéfve minorem comprehendit. ‘Superparticularis auté ratio dicitur,ciim maior magni
tudo minorem femel,& quotam in fuper minorispartem continet:qua fefqualtera dicitur

.. vt ternarij ad binarfum, aut fefquitertia veluti quaternarij ad ternarid, vel fefquiquarta vt

quinarij ad quaternarium,& refpondenter ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mino
ris magnitudinis partem,vel tertiam, aut quartam, alifmve quotam partem efficit, a dato
quouis numero denominatam. :Superpartieatem verd rationem adpellamus,quoties mas
ior magnitudo minorem itidem femel comprehendit, & contingentem praterea vel adgre
gatiuam eiufdem minoris partem,ex quotis ipfius minoris partibus compofitam: qu vas
ria,pro numero ac ratione partium, fortitur Iifcrimina. Alia enim {uperbipartiens tertias
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. dicitur, vt quinarij ad ternarium: alia fupertripartiens quartas, velut feptenarij ad quaters
narium:alia verd fuperquadripartiens quintas,veluti nouenarij ad quinariii, & deinceps ita
fine ftatu,vocitatur.  Hinc facile colligitut,vtriufg cGpofitarum rationum diffinitio. Mul:
tiplex enim & fuperparticularis ratio dicitur,cim maior magnitudo minoré pluries,8& quo-
tam infuper eiufdem minoris partem comprehendit.Multiplex denigg & fuperpartiens ra-
tio nominatur , quoties eadem magnitudo maior, minorem itidem pluries , & partem vl
tra non quotam, fed ex quotis ciufdem minoris partibus adgregatam continet. Qua tum
pro varietate multiplicis,tum pro vtriufque & {uperparticularis & fuperpartientis diuerfi-
tate,in varia,&(fi liceat dicere)infinita compofitarum rationd partiuntur difcrimina. Cz:
terz autem ab his magnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramus:furdx
irrationalé{ve nuncupantur. Porrd hzc omnia velim intelligas, dum maiores minoribus
comparantur magnitudines: nam {i minores ipfis maioribus comparétur magnicudinibus,
fubrarionales erunt minores maioribus.Hinc talium magnitudinum rationes,{fubmultipli
ces,fubfuperparticulares,fubfuperpartientes,fubmultiplices fuperparticulares,& fubmulti:
plices fuperpartientes,pro ratione atque tranfpofitione terminori,adpellitur. €Cuiuflibet
autem fupraferiptarum rationii cum alia quauis fimili ratione cGparatio vel habitudo(non
vt magnitudo magnitudini, fed vt hec ratio cum illa ratione comparatur) proportio dicis
tur:cuius hzc eft fummaria diffinitio, ,
Qavahoyin 7 g, f\rc’Sp Adywp f')‘umdfmc. . .
Proportio vero,eft rationum identitas.

Hoc eft, duarii pluriimve geometricarii'rationii fimilitudo.vt fi duplam dupla,fefqual:
teram fefqualterz, pluréfve duplas,auc fefqualteras , & alias quafcunque fimiles rationes
inuicem comparaueris. Nam de arithmetica ratione , quam vocant zqualium differentias
rum inter datos numeros obferuatam progreflionem:nihil ad prazfentem do&rinam. Ne-
que de ratione mufica, quz potius harmonia quzda efle videtur:vepote,quz fit ctim obla-
tis tribus numeris,quam rationem maximus obtinet ad minimum,eam quog feruar diffe-
rentia maximi fupra medium ad differentiam medij fupra minimum , in fupra fcripta ra-
tionum fimilitudine minim? confiftens. Sicuti enim arithmetica progreffio, a3 mufica difs
ferre perhibetur harmonia : fic & geometrica proportio ( quz fola peculiari nomine pros’
pottionis venit adpellanda)ab vtraque diftinguitur. €Ef aurem geometrica proportio aut
continua , aut difcontinua . Continuam adpellamus proportionem , cum datis quotlibet
eiufdem generis quantitatibus,omnium antecedentium ad proxime fuccedentes c6tinuata
feruatur rationis habitudo:fic vt prima follim antecedentis,vitima verd c6fequentis,inter:
mediz autem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpote ctim prima ad fes
cundam eam feruat rationem,quam fecunda ad tertiam, & tertia ad quartam , & deinceps
ita quantumlibet. Quazcung igitur continua proportione ligantur , eiufdem oportet efle
generis:propter neceflariam cuiuflibet antecedentis cum fuo confequente refpondentiam,
& continuidam inuicem cdparabilium habitudinem,fiue relationem. @Difcontinua verd
proportio,fit:ciim oblatis quatuor,pluribiifve quantitatibus,prima ad fecund eam habet
rationem,quam tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& confequentur ita quantumlibet.
Huiufcemodi nangg rationi fimilitudo,vel identitas,proportio,fed difcontinua vocitatur.
confequens enim primz rationis,non fit antecedens {ecundz:neq item confequens ipfius
fccunjz,in tertiz rationis continuatur antecedés. velut ipfi cStinuz diximus cuenire pros
portioni. Poflunt itaque genere diuerfa, difcStinua inuicem proportione colligari:ob fin:
gulorum antecedentium,ad fingula confequentia, feparatim fattam comparationé. Eadem
nanque ratio inter duos accidens numeros : poteft fimul inter duas lineas, bindfve fl(lPCl"
ficies,aut alias quafuis inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difcon+
tinuam proportionem fub pari femper terminorum comprehendi numero:continui verd
tam parem,quam imparem admittere terminorum feu quantitatum multitudinem.
Qasyop Exdp 76 &Muha peyibn Nipifout,d divaror MM wwAaialdpufue aRINGY Azpixdp.
Rationem habere adinuicé magnitudines dicuntur,quz poflunt

multiplicatz inuicem excedere. .
Poft ipfius rationis,atg proportionis adfignatas diffinitiones: defcribit c5feqdéter Eus
clides,qualiter inuicem comparatz magnitudines rationé habere dicatur. Clim igitur tam
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rationalium quam irrationalium hic perfcrutentur magnituding habitudines , & ipfa irras
tionalium magnitudinum habitudo,tum nobis,tum ipfi naturg fit ignota,denominationcm
ab aliquo non valens accipere numero: coatus eft Eudlides(vt generalem quandam ratios
nalium & irrationalium prafcriberet diffinitionem ) ad cparatarum inuicem magnitudis
num confugere multiplicationé;hoc eft, per ipfarum magnitudinum zqué muldiplicia difs
finire, qualiter magnitudo alteri comparata magnitudini rationem habere dicatur . Siigis
tur magnitudo a/magnitudini b/comparetur , & ambz zqualiter multiplicentur , hoc eft,

.ambarum fiumantur 2qué multiplicia,c’quidem ipfius a,& d/

o ol + e g . . . .
% — ipfius b: quam rationem habebit multiplex c/ad multiplex d,

( g : gul:il‘m i egm ferugbit & asmagnitudo,ad b/magnitudinem.Quafi igno
d : , 3 ta inter /& brdifferentia,per multiplicationem ipfard augeas

, tur magnitudinum:& in rationis ignotz nos inducat agnitios
nem. Tanta fiquidé multiplicium ci fubmultiplicibus,{eu partibus inucnifur effe fra-tf:mis
tas:vt ipfg zqué multiplices magnitudines n poffint aliqu rationalé aut irrationalé inter
{efe habitudiné obferuare, quin ea fimul partibus accidat fubmultiplicibus, & & contrario.

€ep & 2uTsd Nyo peyibn Nperon dvanymeBropaede duTd) opyuod TeiTop meoe Témegfop,
ey Toc T8 mpdTY W rPiTS Iwdis TMONRTALAIX, TSP T REUTiPY Kotk TeTRQTS 001 TN
AawAactwp,uad’ Saoiovouy moMawAxdiod jdp i ToP op teacrigs,i dpa iMemny Epa i E,
i Gpa mbPlyn Augbivane kaerd Anhe. .

In eadératione magnitudines dicitureffe,primaad fecundi & ter

tiaad quarti:quido prime & terti¢ ¢que multiplicia,fecid¢ & quar
tezque multiplicia,iuxca cluiuis multiplicationé vtraq; vtrig; vel
vn excedit, vel vnd zquales funt, vel vni deficiit fiprzadinuice.

Oftenfo qualiter magnitudines rationé habére adinuicé iudicentur:diffinit refpondenter
Euclides,quonam modo magnitudines ipf¢ fimilem videatur obtinere ration&habitudinifs
ve nancifgantur identitatem. Quz diffinitio non potuit per alicuius przcedentium quing
rationalium {pecierum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis,aut fuperpar-
ticularis, aut fuperpartientis,vel multiplicis fuperparticularis, vel deniq multiplicis fupers
partientis defcri%i fimilirudinem:propter furdas (vt vocat)irrationaliii magnitudinum ha-
bitudines, quarum denominationes exprimi non poffunt . Confugiendum ergo fore exis
ftimauit Euclides,ad contingentem zqué multiplicium habitudinem, tam continug, quam
feparatim faQta eariidem magnitudinum relatione. Nam in proportionibus ficuti antece-
dentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia,mutuam quandam inter fefe vidétur habere
relationem: haud diﬂ’?militer ipforum antecedentium, pariter & cdfequentium 2que muls
tiplicia, iuxta quamuis multiplicationem coaffumpta,fraterna quadam rationum colligans
tur fimilitudine, atque e diuerfo : tametfi alia inter jpfa 2qué multiplicia , ab ea qua inter
partes offenditur fubmulriplices, contingat plerunque rationum identitas. Quod auté ex

multiplidum proportione,earundem partii, fub multipliciimve magnitudinii proportio,
vel & contrario fubfequatur:fuccedentibus oftédetur propofitionibus. prius enim diffinire,
quam diffinitorum condludere neceffitatem eft operzpretium.  @Cum itaque fimilitudo
rationis,binarium ad minus rationum, & proinde quaternarium magnitudinum videatur
exoptare numerum:ait Euclides,magnitudines in eadem effe ratione,prima quidem ad fes
cundam, & tertia ad quartam:quando prima & tertiz,hoc eft antecedentii magnitudinum
fumptis 2qué multiplicibus,& confequentium itidem magnitudinum, feclidz videlicet &
?uartz » 2que multiplicibus(etiam in alia quauis ab antecedentium mulriplicatione) coafs
umptis,multiplex prima2 ad multiplex fecfide cam feruat rationem,quam multiplex ters
tiz ad multiplex quartz:fiveipfa ratio maioris , aut minoris extiterit inzqualitatis. Hzc
enim de exceffu,vel defe@u proportionali veniiit intelligenda. Velut ex obietta numeros
rum potes colligere formula.Inquanus [a]b[[c [d
meri dati fint a,b,c,d:& ipforum a/8& ¢, [12] 6 ]| 8

Nu.difcontinug proportionales.

- . e . ‘4
primi inquam & tertij #que multiplices [ | g |[ €| h
e,f,nempedupli:numerorum autem b,d, [z4]18[[16[tx| Aeque multiplices.

‘.
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hoc eft fecundi & quarti 2que itidem multiplices g,h,vtpote tripli.Et qioniz muldiplex e/
ad multiplicem g/eam habet rationem, quam multiplex frad multiplicem h (vtrobigs enim
fefquitertia) neceffum eft primum numerum a/ad fecundum numerum bream fimul obfer
uare rationem,quam tertius numerus ¢/ad quartii d,nempe duplam.Haud aliter de magnis
tudinibus; fiue continuis intelligito. € Hinc fit,vt in continud proportionatis, vbi videlicet D tme
confequens primz rationis fit antecedens fecunda,fumenda fint 2que multiplicia fingula: epcngol:;,
rum magnitudinum iuxta eandem multiplicationem,hoc eft,aut fimul tripla,aut fimul quas Lious.
drupla,&c.propterea g feciida magnitudo,ipfius tertiz fimul fungatur officio, & geminas . .
potentia magnitudines reprafentet. V' datis in exemplum a,b,¢,numeris: quorum zque Exemplum. '

ablc] | mulu:plices fint d,e,f,vtpote tripli,d/qui
8| 4| 2| Nu.confinug proportionales. dem ipfius a,& e/ipfius bjatqp fripfius c.
T T — S$i multiplex d/ad multiplicé e/ habuerit

. Tices. €am rationem, quam idem ¢/ ad f: tunc
24|12 6| Aeque muleiplices rimus numerus ad fecundum b/ eam

‘ as

fimul obferuabit rationem,quam idem numerus b,azr tertili c. quemadmodum ex ipfa nus
merorum potes elicere defcriptione:in qua tam dati numeri a,b,c, § eorfidem numerorum

aque multiplices d,e,f,{ub dupla inuicem ratione proportionantur. -

@i At Top GuTop ExarToe peiOx AépopocicAoyop kahdDa.
- Eandem autem habentes rationem magnitudines, proportionas Diffnitio ps

) portionalin.
les vocentur.
. Cium enim proportio rationum fit idétitas: fit vt magnitudines,quz in eadem offendens
tur efle ratione,vel inter quas ratiohum offendetur {imilitudo(fiue continua, fiue difcontis
nua eiufdem rationis obferuetur identitas )proportionales adpellentur.

Qomp &¢ F ivaxig mReBARG W P F T8 mplrs moRamAkaiop bpixy T 7 Rhrips
mRxwAxiS, P & T 7plT5 WOMawAdaop pizbpixn T aifdprs mRAxwAxols,TiTe P
meiTop s P MluTegop pegow Aoyop ixsp Aot yitd » Biropatde ® TimxeTop. "

8 Quando vero zque multiplicid multiplex primi exceflerit mul= fmproportios

tiplex fecundi , multiplex autem tertij non exceflerit multiplex o m 5%

quarti:tunc primum ad fecundum maiorem rationem habere dis nitio-
cetur,quam tertium ad quartum.

. Quemadmodim datarum magnitudinum continuam vel difcontinuamn proportionem,
ex coaffumptorum zqué multiplicium, & ordinatim comparatorum proportione pendere

diffinitum eft:haud diffimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio,ex fus

prafcripto modo fumptorum 2qué multiplicid difpr?orﬁone, verfa vice colligitur. Eft

enim difproportio;rationii diffimilitudo:vtpote,quando prima magnitudo ad fecundima pjgroportio
iorem vel minorem rationem habet,§ tertia ad quartam.Huius itaque diffinitionis hac eft

fumma. $i quatuor oblatarum magnitudinii coafflumantur zqué multiplicia primz & ters pge.o .
tiz,atq fecund & quartz , & multiplex primz ad multiplex fecundz maiorem rationem jgterpretatio
habuerit,§ multiplex tertiz ad multiplex quartz:tunc prima magnitudo ad fecund maios

rem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quartd:& fi minoré,minoré. Et proinde

rationum {ubfequetur diffimilitudo,ergo difproportio: fiue ip{z magnitudines continua,

vel difcontinua ratione,feu relatione terminorum inuicem conferdtur. Quorum exempla
dare,inutile judicamus s vtpote , qua & contraria proportionalium interpretatione colligi

vel facile poffunt. . ,

QAavehoyin 3 oi Fudip 8goig iAaexisoie Foip,

9 Proportio autem in tribus terminis ad minus eft.
De continua velim intelligas proportione.Ciim enim proportio rationi exiftat fimilitus

dozoperzpretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratios

nes,& proinde terminos quatuor,duo inquim antecedentia & totidé confequétia. Et quos

niam in proportione continua, confequens primz rationis fit antecedés fecundz,in difcon

tinua verd minim? : fit vt continua proportio non poflit confiftere in paucioribus tribus

k.ij.



1z GEOMET. ELEMENT.

terminis,difcontinua autem in paudoribus quatuor.Hi funt ergo numeri terminorum mis

nimi,inter quos videtur accidere proportio:maximi verd,nufqua dabiles funt, vtpote,quos

niam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum.

QOTap Tpio peyibn kvkhoyop iy P medTOp MR P TEiTopy diamAnaiow Aoyop ExAp AMpsrary
' Kreg moo P dHuTroop.Omep § Tioravpe peyidy dvdhoyop 2 mpHTop M8 P TiTaP opy TeiEARe

olova Néyop {yap Nigem, i tp s deiméPop, i) e iffig vi wAGop,iwg &p i dvehoyia bwdtpyye

Qui cationt Quando tres magnitudines proportionales fuerint:primaad ters
magnirndo  tiam duplicé rationem habere dicetur,quam ad fecundam.Q uan

ad vitimi in

csrinué pro» O autem quatuor magnitudines proportionales fuerint: prima
portiondl®”. ad quartam triplicem rationé habere dicetur, quim ad fecunds,

& femper ordine vna plus,quoufg; fit abfoluta proportio.

Hic diffinit Eudides quam rationem habeat prima magnitudo ad vitimam,in continué
proportionalibus. Senfus itag diffinitionis eft,qudd in proportione continua ratio extre
marum magnitudinum,ex fingulis rationibus in cadem occurrétibus proportione inuicem

b compofitis generatur.Hinc fit,vt in minima proportione, qua fub tribus comprehenditur
t‘t’m: :;:’ t‘l‘:'u’ terminis,prima magnitudo ad vitimam duplicem rationem habere dicatur,quam ad fecun
dines p“g,;or , dam,hoc eft,ex ipfis duabus rationibus fimilibus, primg¢ inquim magnitudinis ad fecunds,
tionales. & ciufdem fecundz ad terriam inuicem compofitis,vel altera earum duplata confurgenté.

Multiplicandi funt igitur ipfarum rationum denominatores adinuicem : producetur enim
optatz rationis denominator.quemadmodiim feciido capite, libri quarti noftrz docuimns

' Arithmeticz.8& quinta diffinitione libri {exti clarius oftendemus. Sint exempli caufa obies
Exemplum. g numeri a,b,c,fuib dupla ratione proportionati.vtraque igi B -

tur ratio a binario denominatur numero.Bis autem duo cﬂg: Py e 3

ciunt quatuor:a quibus ratio primi numeri ad tertiii, hoc eft, .
a/ad c/denominabitur. Erit ergo primi ad ipfum tertium ratio
Vbi quatuor quadrupla, feu primi ad fecundum duplicata. @Porrd fi quas

magnitudis  tuor extiterint magnitudines cStinu¢ itidem proportionales: :
nes continué primaad quartam triplicem rationem habere dicetur,quim ad fecundam,hoc eft,ex tribus
g’o‘;‘:";;ﬁ:‘:‘ rationibus,prima quidem ad fecundam, & fecundz ad tertiam, atqp tertiz ad quartam ges
Notandum, PEratam. Sed adnimaduertas oportet , @ in trium aut plurium rationum compofitione,
" operzpretium eft ex duabus primis vnam efficere rationem,& ex illa confequenter & fucs
cedente tertia vnam rur{um conftituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum rationi§
Exemplum. multitudine. Dentur in exemplum quatuor numeri continue proportionales d,e,f,g, fub
pupla itidem ratione diftributi . Quelibet igitur trium ratios 5 . - .
num, a binario rurfum denominatur numero. bis auté duo, d ¢ £ g

efficiunt guatuor,quz oftédunt primum numerum ad tertiii,
vel fecundum ad quartum ,3uadruplam obtinere rationem:bis
autem quatuor,reftitufit ofto,d quibus oétupla ratio denomis _

natur . Aio itaque eundem primii numerum ad quartii,o&tus

plam feruare rationé.qua non propterea primi ad fecundum triplata ratio vocitatur,qudd

ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda:fed quoniam ter in eadem propor

tione reperiatur,ex qua quidem triplici ratione,extremorum ratio fuprafcripto modo con

furgit. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,(i eam rationem qu eft primi

ad tertium,vel fecundi ad quartum, per rationem eiufdem primi ad fecundum multiplicas

ueris. Veraque enim in praaffumpto numerorum exemplo eft quadrupla: quz in duplam
Vbiquinque dudta, reftituit oftuplam. €Qudd fi quing magnitudines cdtinu¢ fuerint proportionales,
velpluresfue prima ad quintam quadruplicem rationem habere dicetur, quam ad fecundam:fi fex,quin
allg:ll;?agmnu tuplam,& confequenter ita,vna femper ordinatim adiuncta ratione, pro extéfione propors

' tionis,vel adiuntto magnitudinum continu¢ proportionalium numero. .
QopiRoye pexidn Nipefou elvace, ot pufy irpd S Tois iy pljioisymol 3 b pfvoe Tois tammusvorg.

10

Similisrationis magnitudines dicuntur,antecedentia antecedens u

tibus, & confequentia confequentibus.
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- 1d eftfimilitudo rationum inter eafdem magnitudines inuicem proportionales,non fos

Wim inuenitur per relationem antecedentium ad fua confequétia,vel ¢ diuerfo: fed tum ex
ipforum antecedentium,tum etiam confequentium inuicem facta comparatione.Ex quibus
fubfcriptz rationumillationes, {peciéfve proportionum deriuatz funt:quz primim diffis
niuntur ab Euclide,poftea fuo elucidantur & oftenduntur ordine.

CEva R &f Myog B51,A s T3 liyupfys m€og P iigdpfyop,nock 75 Lamoplis s b Lt pfvop.
1z Permutataratio,eft acceptio antecedentisad antecedens,& confe

quentis ad confequens.
_- Vtpote, fi fuerint quatuor magnitudines.inuicem proportionales a,b,c,d, ficut quidem
. & 6. 3. wadb,ita zad d:inferamus autem,& permutatim igitur ficue
a b d  a/ad ¢,itabsad d.Hanc rationum illationem, permutatam ads
: 2 pellamus. permutatur enim cSfequens prima rationis,in an:
’ ' tecedens fecundz:& antecedens eiufdem fecundz rationis,in
.- confequens ipfius prima vertitur.Primz itag rationis vterq
terminus,antecedentis:& vterg terminus {ecundz rationis,confequentis fungitur officio.

QAveTeNpAEyog B5iyNinbig T Lamusiis e inyspiou,meds P idulvop bs tabufuop.
13 Conuerfa ratio,eft acceptio confequétis tanquam antecedentis,

ad antecedens tanquam ad confequens.

Id eft,confequentium in antecedentia,& antecedentium in confeg’uentia ermutatio: ras
tionem maioris inzqualitatis,in rationem minoris,aut ¢ diuerfo,couertendo.Vt fi asad by
eam habuerit rationem,quam c/ad d:& a cGuerfa termigorum ratione inferamus. ergo fie
cutbsad ajitadiade.  Igitur in permutata atgs conuerfa ratione, nulla terminorum fubs
fequitur alteratio:fed & antecedentia,& confequentia manent fubftantialiter eadem.

Csinbeois Niys 851, Nindis 7 inupive ple 7 imoping,bos Wis alos dud % Lnfufyop.
14 Compofita ratio, eft acceptio antecedentis cum confequente, fi-

cut vnius,ad ipfum confequens. |
Solemus nonnunquim in proportionibus arguere A diuifis ad conjuné&ta: vnde hujufces
modi rationis illatio,copofita, feu coniun&a ratio dicitur. Eft enim acceptio cuiuflibet ans
"t2. 8. 4 6 .4 1 tecedentiscum proprio confequente, tanquam vnius anteces
ab. a. b cd c d. dentis,ad ipfum confequens. Vtpote,fi a/ad bred habeat ra:
\y tionem, qui c/ad d:& coiunétim inferamus. Igitur ficut a/b/
ad b,ita c/d/ad d.augentur enim proportionaliter antecedens
_ ' tia,per confequentium ipforum compofitionem. Huic cotras
ria eft diuifa,feu difiun@a ratio:qua ita diffinitur,
Qaicckpsis Noys isi,Nibis @ Omegoxiic,h Bbpixd ® ¥ usyop T Lropivs weds b P Larb piyop.

15 Diuifa ratio,eft acceptio exccffus,quo excedit antecedens ipfum

confequens;ad ipfum confequens.
Hoc eft,comparatio differentiz cuiuflibet antecedentis fupra confequens proprium, ad
ipfum confequens. Veluti fi eadé fit ratio asb/ad b, quz eft ¢/d/ad d:& diuifim in hunc mos
um inferatur.Igitur ficut asad b,ira czad d.Eft enim avdifferentia, qua tota a/b/ipfam b/fus
perat:& citidem differentia,qua tota c/d/excedit ipfam d. Hic auté modus arguendi,a cons
iunétis ad diuifa nuncupatur.
QAvcspoph Ays 85y Ninbig 7 ipapins aths This zsbdoxip,§ "zbpisd 78 iy dpyop 73 bamopins,

16 Couerfio rationis, eft acceptio antecedentis ad exceflum, quoex-

cedicantecedens ipfum confequens. .
Hanc euerfam rationem plerigg nominant. Eft enim compdratio cuiuflibet antecedentis,
ad differentiam,qua idem antecedens fuum excedit confequens. Exempli gratia.Sit rurfum

k.iij.
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Exemplum..  veluti /b/ad b,ita c/d/ad d:& conuertamus in hunc modiErs 55, 8. o« 6 & 2
go ficut /b ad ajita csdr ad c. Sunt enim & & c/differentiz, ab. b,  a. cd. d. o
quibus /& drab ipfis abs& c/d/fuperantur. In compofita igi w w
tur, & diuifa ratione, ac conuerfione rationis,quanquam nihil .
fumatur extrinfecum: alterantur nihilominus termini, ij
fecundum {ubftantiam minime permanentes. ,
€aiios Niyog ¥5, mAadvap 8TTwp pesosy,@ ERap kvwisiocap » @AF0S4 @ o Aeppave
pivop,@ of TG kv Niye: Sty § o of Tois Mg peitianyh arpBTep atie H loxamyp,lu.
Tag of Tois R UTEY o1g peitea, P arpSTop meds 3 loxueoy:k ERwe Ninpis T Sigap,uaf’ il
de‘mpaep{o‘op. . . | . * .e .‘
Aequa ratio, cft pluribus exiftentibus magnitudinibus,& alijseis 16
zqualibus multitudine,cum duabus fumptis & in eadem ratione:
quando fuerit ficut in primis magnitu inibus primum ad vlei-
mum,ficin fecundis magnitudinibus primd ad viltimum.Velali=

ter.acceptio extremorum,per fubtractionem medlorqm.
Exempli gratia,fint primi ordinis quantitates a,b,c,fecundi verd d,e,E:fitq /ad bivelud
d/ad &,& brad ¢/ficut e/ad fivel 7ad b/ficut e/ad £,& brad crveluti d/ad ex& concludendo fubs
Inferendime inferamus.Igitur ficut a/ad jita d/ad f. Hunc modum argués ¢ ;. »
dusex xqua di,ex zquali, aut ex 2zqua ratione vocitamus. Vtfiaadb/& 5763 12 s o
ratone. | d/ad e/fefqualteram, b/autem ad /& es ad fiduplam obtinues . b. ¢ d. e £
rit rationem:vel a/ad b/& esad f/dupla,bs autem ad c/atque dr w
ad e/fefqualtera ratione proportionetur: neceflum eft s ad ¢,
atque d/ad fytsiplam obferuare rationem. vt ex ipfa numeros
rum potes elicere formula.
CTemeypive &vahoyla Wiy o Imoep § bs indpSyopmpde tubpfuop 5 SuTwe inyspfvopaphs 7d i
JRwop:i O wgd éos “mbpSyop meog &G a1, Sutog tarb plyop mede A M.
Ordinata groporuo, eft cim fuerit antecedens ad confct}ucns, fi- 17
cutantecedens ad confequés: & confequés ad remaliam, ficut con

fequensad rem aliam.

Expeditis quz ex eadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinie
tandem Euclides,binas proportionum fpecies,inter geminos proportionalium magnirdis
num ordines accidentes. Ordinatam itaque proportionem adpellamus, quando antecedens

Exépli ordis tium & c5fequétium ordinatim fit comparatio. V't fi bini(verbi gratia) fuerint numerorum

Notandum.

2:2?."”"“’ ordines,a/b/c/inqui primus,& dse/fifeciidus: fueritqy -
) a/ad byveluti d/ad e,& brad c/ficutesad f.Hac rationa| 2 | b | ¢ | d|e
identitdtem, ordinatam folemus vocitare proportios| 9 _ 63 12|18 | 4

nem.Huic contraria eft perturbata,qu fic diffinitur,

Crifecpocypivn e evoehoy i ¥oip,damep 1018 SR pepadBp, ok ERap iowp &umois 7 wAT8og
yiviouezlog 4l o i mpdrroie peyibeary b uSyop, meds b prop,BuTws of ig ATt ue ps-
YiBeary fydulyop meds tmdpluop:dg I of i mpbTaie peplocany L pfpop mpds &G a1y SuTag
oF Toig AeuThY o1g peyiBiarp iy Fpevop mpds &AG 1. :

Perturbaca auté proportio,eftquando tribus exiftentibus magni- 18
tudinibus, & alijs eis zqualibus multitudine:fie ficut ?uidé in pris
mis magnitudinibus antecedens ad cofequens,fic in fecundis ma-
gnitudinibus antecedens ad confequens:ficut auté in primis ma-
gnitudinibus confequensad remaliam, fic in fecundis resaliaad
antecedens.
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Hzc diffinitio tam lucida eft,vt ampliori non videatur indigere declaratione.Non grauas

beris tamen exemplarem intelligere formulam. Sint b =
igitur rurfum a/b/c,& d/e/figemini numerorum ordis I -‘;“ I' 6 “‘:"'—}-g‘ll%‘li-*
nes: fitque a/ad b/ficut e/ ad £,8 b/ad ¢/veluti drad e. A3

Hunc itaq inuerfum proportionis ordiné,perturbatam proportioné adpellamus. @Prater
hasauté, Zibertus Venetus adiecit extenfg atqs inordinatz proportionis diffinitiones,ab
ipfiusordinatz atqg perturbatz proportionis diffinitionibus minime difcrepates:quas tum
?uia in graecis nufquam reperi exemplaribus,tum qudd mihi fuperabundare videantur,c5s

ultd pretermifi. Omnis fiquidem exten{a proportio, ordinata eft:& inordinata,cad€ queg
perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem,terminorum vtriufg ordinis
continuatam prazfupponere relationem:cim ffilicet pracedentium rationum cofequentia,
fiunt antecedentia fuccedentium. Vt extenfa proportio, continué proportionaliym folums
modd refpiciar magnitudinum habitudiné:ordinata verd,tam continu¢, quam difcontinué
proportionata.Er fic extenfa proportio,fimul erit ordinata:fed non omnis ordinata,exten:
fa vocabitur. Idem velim habeas judicium,de inordinata atg perturbata proportione.

Gibprpex Peibeats a. '
E&p § 8@t peyionyd mos wvap pepddp iowp » @ATOG-tkasop kdss ioikig MR @AL
aiopydoramAdaiop ¥ip tp TR pertdBp sy rovumeaAdan s kj ok wévie TH wiriv.
Theorema 1, Propofitio 1.
5 | fuerine quelibet magnitudines quarumlibet magniru-
4 dinum zqualium numero, fingulez fingulari 2que mul-

erunt & omnesomnium.

O RONTIV S.Sint a/b/ &c/d/quelibet magnitudincs, ipfarum ¢/ & f/ma-
gnitudinum,zqualium numero,fingulz fingularam zqué multiplices:vtpote,a/b/
1pfius ¢,& c/dvipfius f.Aio,a/b/& c/d/magnitudines,totuplices fore ipfarum ¢/& f/
magnitudinuth,quotuplex eft a/b/ipfius ¢, vel c/dipfius £ Nam ex hypothefi,tot
funt magnitudines ina/b, zquales ipfi ¢ : quot in c/d/magnitudine, zquales ipfi f.
Sit vtraque multitudo,zqualis numero g.Etdi{h'niantur(exé li gratia)in a/b,ma
gnitudines z;lualcs ipfi ¢,iuxta numerii g, fintq;a‘h,h/k,& k/b: mipfa porro c/d,
zquales ipfi f,quz fint c/1,I/m,& m/d. Cuilibet enim magnitudini, quotlibet dari,

a h gk p veladfignari poffc zquales, recipiendi cft.Omnis pre-

¢ o terea magnitudo,in determinatas quotlibet, & adinuicé
zquales partes (etfi forfitan nondum przoftenfum fue
fg [@3]  it,quanam rationc id exzquatur) abftractiug alté par-

tibilis eft. Clm igitur a/h/zqualis fitipfi e, & c/Vipfi £:
zquales erunta‘h/& c/l,ipfis e/& f/magnitudinibus, per fecundam communé fen-
tentiam. Rurfum quonii zqualis eft h/k/ipfi ¢,& I/m/ipfi fzquales rurfum ert,
per candem communem fententiam,h/k/& I/m,ipfis e/& f.Haud diffimiliter ofté-
detur,quod & czterz kb & m/d, eifdem e/& £/ cozquantur. Quoties igitur a/b/
continet ipfam e,aut c/d/ipfam fitoties a/b/& c/d,cafdem ¢/& f/fimul comprehen-
dunt,nempe fecundum eundem numerum g.Quotuplex igitur eft a/bripfius ¢,vel
c/dvipfius f:totuplices funt a/b/& c/d,ipfarii ¢/&f. Hoc autem in difcretis cuidé-
tius manifeftatur: quemadmodum fubiecti formulz videntur indicare numeri. Si
fuerint igitur qualibet magnitudines quarumlibet magnitudinum:&c,vt in theore
mate.Quod oportebat demonftrare. ‘ «
i,

4 tiplices: quotuplex eft vnius vna magnitudo, totuplices

Ex&plfi pets
turbate ratio
nis.

Deextenfa,
atq inordina
ta ratione.

Notandum.

Notandum.

Dedu&tio the
orematis.



bem&ﬁraﬁo
theorematis.
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ecégu;m‘ b, Peédeoic p. ‘ )
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Theorema 2, Propofitio 2.
n prima fecunde 2que fuerit multiplex & tertia quarte.fuerit
) autem & quinta fecundz zqué multiplex & fexta quarte: &
compofita prima & quinta fecundezque multiplex erir, & tertia
& {exta quartz. .
OR ONTIVS.Sintenim fex magnitudincs,a/b/prima,C/fccund‘a,d/C/t_crtla,
f/quarta,b/g/quinta,& ¢/h/(exta:quarum prima ab/fecundx cAit zque mulciplex,

a 5 ac tertia d e/ipfius quartz f: & quinta rurfum b-g/ciuf-
'ic e dem fecundz c/zqué multiplex efto, ac fexta e/heiuf-
W ¢ p demfiquartz. Aioqudd compofitaex prima &quinta
£ " vtpotea /g,i{l:ﬁus fecundx c/erit zque multiplex:ac ter-

tia & fexta fimul, videlicet d/ h, ipfius quartzf. Cam

enim ex hypothefi,zqué multiplex eft a/b-ipfius c,vt d-evipfius f: l<:1uot igitur ma-
gnitudines {unt in a/b/zquales 1pfi c,tot funt & in d ¢, zquales ipfi f. Rurfum quo-
niam b/g/zque multiplex eft eiufdem c,ac ¢/ hreiufdem f: tot igitur funt magni-
tudines cidem c/zquales in brg,quot & in e/h/zquales eidem f. Quot igitur E::xt

itudines in tota a-g,ipfi c/zquales: tot unt & in tota d/h, zquales ipfi £. fi c-
nim zqué multiplicibus,zqué multiplices addantur magnitudines:céfurgée zqué
multiplices. Sed a‘g,continet prima & quintam magnitudiné:d/h/auté,tertiam &
fextam. Etcompofitaigitur prima & quinta a/g,fecundz c/zque multipex crit:ac
tertia & {exta d/h,ipfius quartz £. Igitur i prima fecidz zque fuerit multiplex,
& tertia quartz:& qua fequuntur reliqua.Quod fucrat oftendendum.

Cidgnpa ¥, Peobeans >
Ap meBaop devrips iodig ¥ mMasmAdaiopykad TeiTop TerdeTE Moo Rk lodise A
AacwAdaio 8 mebrsugd TpiTexgd diics PR Muyg biviTu inderegop txaTips ioduis ison
wRawAEAO P Wy T Swrigsy® 5,7 Tiveers.
Theorema 3, Propofitio 3. .
I primum fecundi zqueé fuerit multiplex,& tertium quarti,
fumitur autem zqueé multiplicia primi & tertij:& zque fum=
ptorum vtrunque vtriu{g; 2que erit multiplex, alterum quidem
{ecundi,alterum autem quarti. -

ORONTIV S. Sit primum a/fecundi b/zqué multiplex,ac tertiumc ipfius
quarti d: & accipiantur ipforum a/& c/zqué multiplicia,e/f/& g/h. Dico qudd e/f/
tam multiplex eft ipfius fecundi b,quim multiplex eft g/h/ipfius quartid.  Cim

¢ 1 m____genim per hypothefin, totuplex fit e/f/ipfius a, quotu-
A T " plex eft g/hvipfius crot igitur erdt magnitudines in e/f/
('L. C k3] zquales 1pfi a, quot in magnitudine g-h/zquales ipfic.

g " ° b Sit vtrag; multitudo,iuxta numerum k.& difccrnantur
(——s (maioris cuidentiz gratia)in ¢/f,magnitudines zquales
d ipfi a, fint'que e/Ll/m,& m/f: & in g h/magnitudine,ip-

¢ zquales , vtpote g/n, n/o, & o/h. Et quoniam per
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hypathefin,zque multiplexeft a/ipfius b,atq; c/ipfius d. Eftaotem e/Lipfi 2,& &/IV Primus often
ipfi o/per coftructionem zqualis. Aequalia porro ciufdé funt 2queé multiplicia,per fionis difcur,
{extz diffinitionis primi libri conaerfionem.Aequé multiplex igitur cft ¢/Lipfius fis.
bsac g/nvipfius d.Et proinde I-m/zqué multiplex itidem eft ipfius b,ac n/o/ ipfius
d.Sunt itaque fex magnitudines,quari prima e/l/fccund b/zqué multiplex cft,
ac tertia g/nvipfius quartz d: quinta rurfum I'mv eiufdem fecundz b/zqué multi-
plex eft,ac fexta n/osciufdem quartz d.Et compofita igitur prima & quinta e/mv
ipfius fecundz d/zque multiplex eft,ac tertia & fexta g/osipfius quartz d:peran-
tecedentem fecidam propofitionem. Rurfum quoniam zqualis eft m/f/1pfi 2,& Secfidus,prio
o/l ipfic:zqué muluplex itidé crit m/f/ipfius b,atq; o/vipfius d,per candé fextz i fimilis, dib
diffinitionis primi libri conuerfionem.Oftenfum cft autem ¢/m/& g/osiplarum by §orius oftens
& d/fore zqueé multiplices.Sunt itag; rurfum fex magnitudines,quard prima e/m/
fecundz b/zque multiplex eft, ac tertia g/o/ ipfius quartz d: quinta infuper m/f/
ciufdem fecundz b/zqué eft multiplex,ac fexea o/hveiufdem quartz d.Et compo-
fita igitur prima & quinta /f; ipfius feclida b/zqueé multiplex eft,actertia & fexta
g/h/ciufdcm quartz d: per allegatam huius quinti fecundam propofitionem. Et
- deinceps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro
contingente ipforum zque multiplicium ¢/f/& g/h/multitudine. Atqui multitudo
¢/L,l/m;,& m/f,multitudini g/n,n/0,& o/h/zqualis eft:vtraque enim ipfi k/numero
zqualis. Si igitur prim@ fecundi zque fucrit multiplex & terti@ quarti:&c. vt in
theoremate. Quod fuerat oftendendum.
ebgrpn & Tedbeais 4.
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Theorema 4, Propofitio 4.

I primumad fecundum eandem habuerit rationem, & tertid
S ad quartum: & zque multiplicia primi & tertijad 2qué mul-
tiplicia fecundi & quarti iuxta quiuis multiplicationem,eandem
habebunt rationem fumpta adinuicem.

ORONTIVS. (Efto enim vt primiia/ad fecundum b/eandem habeat ratio-
fem,quam c/tertium ad quartum d: & accipiantur ipforum a/& ¢, hoc eft, primi &
tertij 2qué multiplicia e/& ffecundi pariter & quarti,vtpote, ipforum b/& d/ alia
itidem zque multiplicia g/& h. Aio qudd ¢/multiplex primi, ad g/ multiplex fe-
cundi eandem habet rationem,quam f/multiplex tertijad h/multiplex quarti.Su-
mantur enim ipforum e/& f,zque multiplicia k/& Lipford porrd g/& hsalia fimili- .
ter 2qué multipliciam/&n. Cim igitur ¢/totuplex fit ipfius a,quotuplex eft f/ Demdfratio
ipfius c, & 1pforii c/&?/ {umpta funt zque multiplicia ’
k/& Ligitur zqué multiplex eft k/ipfius a,& lipfius c,
t Ppertertid huius quinti. & per eandem zqué multiplex
eft mvipfius b,atg; nvipfius d. Eft autem ex hypothefi,
} ficuta/ad by ita /ad d: & ipforum a/& ¢/ oftenfa funt
} zqueé multiplicia k/& I, necnon ipforumb/& d- alia iti-
+ | dem aqué multiplicia m/ & n. Eft igitur ficut k/ad m,
o

ital7ad n: per conuerfionem fextz diffinitionis huius De #qué mu

: , 1 quinti.Sicuti enim ex ipforum zque multiplicium pro- tiplici & fubs
keabgm f\cgj n portione,datas magnitudines in eadé efle ratione,{exta multipliclum

. e . . . . . g ti
huius quinti vifa eftinnucre diffinitio:haud diffimiliter Ze s
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" exipfarum magnitudind habitudine proportionata,corundem zqué multiplicium

Conuerfa ras
tio.

Affumptum,

Demdftratio
theorematis.

] - rationisverfa vice concluditur identitas. tanta eft zqué
multiplicium cum fubmultiplicibus neceflitudo-Eft 1gi-
1 tur vt k/ad m,ita L,ad n:hoc eft,ficut multiplex primiad
} multiplexfeciidi,ita multiplex tertijad multiplex quar-
ti.Ipfa porrd ks &1, ipford ¢/& f/funt zqué multiplicia:
1 | m/verd & n/zqué multiplicia ipford g/& h,per conftru-
' &ionem.Eft igiturvt e/ad gfic fad h: per fextam huius
1 I } 1 quinti diffinitionem. Atqui ¢/& f,funt 2zque multiplicia
keabgml f\gjj nprimi & tertij: g/autem & h,fecundi & quartialiaitidem
= zqué multiplicia. Si primé igitur ad {ecundd eandem
habuerit rationé:& qu fequuntur reliqua. Quod deméftrandum fufceperamus.
Lemma, fiue affumptum.

@Et quonis oftéfum cft,qudd multiplex kad multiplex m/¢ habet,vt multiplex
V'ad multiplex n. i igitur k/excedit m,& | proportionaliter excedit n: & fi zquale,
@quale:& {i minus,itidem proportionaliter minus. Quare & verfa vice, fi m/exce-
dit k,& n/proportionaliter excedit l:& fi 2quale,zquale:fi autem minus,& propot-
tionaliter denique minus . Et proinde, per ('cxtamc{'nuius quinti diffinitioncm, erit
vtg/ad ¢,fich/ad fatque refpondenter ficuc brada,ita dad c.

Corollarium, :

S quatuor igitur magnitudines fuerint proportionales: & &contra, feu acouerfa
ratione proportionales crunt: fata videlicet confequentium tanquim anteceden-
tium,ad antecedentia tanquam ad confequentia relatione.

@ebpypa t - Pedfedie €
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Theorema s, Propofitio 5. o
SI magnitudo magnitudinis zqué fueric multiplex, &ablata

ablate:& reliqua reliquz erit multiplex,quotuplex tota totius
eft multiplex. '

O RO N T IV 5.QEfto magnitudo a/b/magnitudinis c/d/tam multiplex,quim
multiplex eft ablataa/e/ablatz c/fDico reliquam e/b, reliquz f/d/ totuplicem fo-
te,quotuplex cft tota a/bstotius c/d.Ponatur enim e/b/zqué multiplex ipfius g/c,
vta {C/lpﬁus o/f.Cam igitur tii per hypothefin,tum per conftruétioné,totuplex fit
ase/ipfius c/f,quotuplex eft e/b/ipfius E/c:quotuplcx autem eft vna vnius,totupli-
ces funt & omnes omnium,per primi huius quinti.Quotuplex eft itag; a/e/ipfius
c/ftotuplex eft & tota a/bstotius g/f. At quotuplex eft ase/ipfius ¢/ f, totuplex eft
& cadem a/bripfius c/d, per hypothefin. Et a/by igitur vtriufque & g/ £ & c/d/ eft
a e B zct:e multiplex:& proinde vtraque g/f/ &c/d, ciufdem
g Y d a/ b/ zqué (ubmultiplex eft. Quz autem ciufdem funt

_ xqué fubmultiplicia,zqualia funt adinuicem, per fepti-

mam communem fententiam.Aequalis cft igitur g-f/ipfi c/d,& vtrique communis
c/f.qua dempta,reliqua g/c/reliqua £/d,per tertiam comunem fententid eft zqua-
lis. Acqualia rurfum ciufdem funt zqué fubmultiplicia, per ipfius feptim com-
munis {ententiz conuerfionem.Et g/cigitur atque f/d,ciufdem a/b/funt zque fub-
multiplices:& proinde a/b/vtriufque & g/c/& f/d/zqué eft multiplex. Porrd e/bs
@qué multiplex eft ipfius g/c,per conftructioné,vt asc ipfius ¢/f.Et eadé propterea

1

aocead
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e/bipfius f/d/tam multiplex eft, quim multiplex cft ipfaae/ ciufdem c/f. Atqui
per hypothefina/e/totuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft tota a/b/totius c/d.Et reli-
qua igitur e/b,reliquz f/d/zglué multiplex eft,atq; tota a/b/totius c/d. Ergo fi ma
gnitudo magnitudinis 2qué fueric multiplex & ablata ablatz,& reliqua reliquz:&c.
vt in theoremate.Quod oftendere fuerat operzpretium.

Osdognproe 5 Pedbeors Se :
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Theorema 6, Propofitio 6. ,

6 ¢ Iduzmagnitudines duari magnitudind zque fuerint mulri-

S plices, & ablatz aliquz earum 2qué fuerine multiplices:& re-
liquz eifdem vel zquales funt,vel 2qué ipfarum muleiplices.

O R O N T 1V S.¢(Sit a/b/magnitudo tam multiplex ipfius ¢, § multiplex eft

d/e/ipfius f:zque infuper multiplex efto ablata a/g/ciufdem c,ve ablata hre/ipfius

f.Aio @ rcliqueg/b/& d/h, ipfis c/& fraut funt zquales altera alteri: vel earundem

o & f/zque multiplices.Efto primi vt g/bfit zqualis ipfi c:dicoquod & d/hvipfi £/ prima theore
eft zqualis.Detur enim e/kvipfi f-zqualis. Cii igitur a-g/ zqué multiplex fit ipfius matis differé,
c,vthresipfius f,per hypothefin.Porré g/b/zqualis eft 1pfi c,per hypothefin:& e/k/ *

ipfi fper cftructioné.Etzque igitur multiplex eft a/b/ipfius ¢,& h/k/ipfius £.Po-

nitur autem ex hypothefi,a/b/zque multiplex ipfius c,ve d-e/ipfius £Et vtrag; igi-

tur d/e/& h/k,2qué eft multiplex ipfius f: nempe vta/bripfius c.Quz autem eiuf-

dem funt 2que multiplicia,zqualia {func adinuicem,per

4 ‘ g B Gxtx communis fententizinterpretationem. Acqualis
L — eft ergo d/e/ipfih/k,& verig; communis h/ e:ea itaque
d__h , ¢ K dempta,reliqua d/brreliquz e/kserit per tertiam com-
. munem f{ententid zqualis.Eidem porro e/k, zqualis eft

per conftru@ioné ipfa f/magnitudo.Binz igitur magnitudines d/h/& f,eidem e/k/
{unt zquales:& proinde zquales adinuicé,per prima cdmuné {ententid. Si reliqua
. igitur g/b,fitaequalis ipfi & reliqua d/h,ipfi £ erit zqualis.QQz fi g/b/fuerit mul sectida theos
. tiplexipfius c:aio refpondentert d/h,2que multiplicé fore ipfius f. Quotuplex eft rematis diffes
enim g/bipfius ¢;totuplex affumatur ¢/k-ipfius £.Et quoniam per hypothefin,a /§/ fentia.
prima fecundz ¢/ zque eft multiplex, ac tertia by e/ quartz f: quinta rurfum g/bs
ciufdem fecundz ¢/tam multiplex eft per conftructioné,§ multiplex eftfexta e/k/
eiufdem quartz f. Et compofita igitur prima & quinta

A I — R a/b, ciufdem feclide c/ zqué erit multiplex,ac tertia &
él " p e fexta h/k-ipfius quartz f,per fecidd huius quinti. Quo
CE — " tuplexeft autéa/bsipfius c,totuplex data eft d e/ ipfius

f,per hypothefin.Et vtraque igitur de/ & h/k,zque eft
multiplex ipfius f,vt a/b/ipfius c.Hinc per fextam communem fentétiam,zqualis
rurfum eft dveipfi h/k,& verig;communis h/e: qua fubtraéta,reliqua d/h/reliqua
¢/k,per ipfam tertiam cdmunem fententiam, eft zqualis. Acqualia porro ciufdem
funt zque multiplicia,per ipfius fextz communis fententiz cSuerfionem.Et d/h/
igitur & e/k/ciufdem f/2que multiplicia funt. Ate/ kipfius f/t3 multiplex eft per
conftructionem, quam multiplex eft g/b. ipfius c. Etreliqua igitur d/ b/ zque eft
multiplex ipfius f,quotuplex eft reliqua g/ﬁ/ ipfius c. Hzc auté omnia fub{qués
numeror,ad facilioré deméftrationis intelligentid adiunéta,corroborat formula.
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' @Magnitudines datz.

Exemplumin T5rima. [lecunda [ tertia. [quarta.|Ablata. reliqua.JAblara |reliqua.|
numeris. ab. | ¢ dre. f. ag. | ghb. | he. | dh.
1z 3 8 2 9 3 6 | 2 |vtinprimafgura:
12 | 3 8 2 6 6 4 4 |vtin{ecundafigura. |
St duz itaque magnitudines:& qu fequatur reliqua- Quod fuerac oftendendums
OeopNpe & X P‘eéee‘mg . s
A 1Gembs B duTh Top kuTdp Ty Aspop,kad 3 auTé Mg T IG.
Theorema 7, Propoﬁtio 7.

Equales ad eandé,eandé habétrationé:& eadem ad zquales, 7
OR O N T 1V S.€Sintbinz & inuicem zquales magnitudines a/&b,ad aliam
quandam magnitudinem relatz,vepote c.Dico primii,a/& b/ad eandem c/candem
habere rationem.Aflumantur enim ipfarum a/& b/zqué multiplices d/& e:ipfius
autem c,alia vecunque multiplex f£.Cam igicur zqué multiplex fit d/ipfius a,ve e/
ipfius b, & per hypothefina/& b/ magnitudines fint adinuicem zquales: erit & d/
zqualis ipfi e.quz enim ciufdem vel zqualium funt zque multiplicia,zqualia funt
adinuicem,per fextam communem fententiam. Atqui f/magnitudo binas ipfius ¢/
reprafentans zque multiplices,fibimet 2qualis eft. Ve {e habet igitur d/multiplex
ad fita e/ad eandem f:nam quz funt zqualia eiufdem
—t v funtzque multiplicia aut fubmultiplicia, per fextz aut
—2— . f{eptimz communis fententiz conuerfionem.Eft autem
—*  a‘prima magpnitudo,c/feclida,b tertia,& c/rurfumin or-
' dine quarta:funtq; d-&e/ipfarum a-& b/zque multipli.
cia,primz inquim & tertiz magnitudinis: f/porro bis repetita,ipfius c/bis repeté-
dz,hoc eft, fecundz & quartz alia vtcung; multiplex. Przoftenfum eftinfuper d/
multiplex primz ad f/ multiplex fecundx ita fe habere,vt e/multiplex tertiz ad i-
pfum f2multiplex quart2.Eft igitur per {extam huius quinti diffimitionem,vta’ad
Gitab/ad eandem c. Aequales igitur magnitudines a/ & b,ad eandem magpitudi-
nem c,eandem habent rationem. @ Aio quogs,eandem magnitudinem c,ada/& bs
inuicem zquales magnitudines,eandem verfa vice obferuare rationem. Hoc auté
conuetfo licebit ordine concludere.Oftendemus enim(veluti fupra)d & ¢/ mulci-
plices,fore rurfum inuicé zquales:& £/bis coaffumpta, geminas zqueé multiplices |
.reprzfentare non denegabitur.Et proinde d/ad{/ita {e habere concludetur,vte/ad
eandem f.hinc per affumptum,fiue lemma quartz propofitionis huius quinti,f/ad
d/fe habebit,vt eadem f/ad e. Eft autem f/prima & tertiz magnitudinis,hoceft,ip-
fius c/bis repetéda zque multiplex:d/vero & e/fecundz & quartz,vtpote ipfarum
a/& b/zqué multiplices.Eft igitur vt c/ad a, fic eadem c/ad b, per eandem fextam
huius quinti diffinitionem.@Idem quog; a conuerfa ratione, per quarta propofi-
tionis huius quinti corollarium,leuius concludere licebit. Si quatuor enim magni-
tudines fuerint proportionales,& € contra proportionales erunt. Atqui oftenfum
eft a/ad c’eandem habere rationem,quam b/ad eandem c: & & ctra igitur, vt c/ad
a,ita cadem c/ad b. Aequales ergo ad eandem,candem habent rationem:& eadem
ad zquales. Quod oportuit oftendifle.
Oebpnpe Xy TU R :
Qp avicwp peydBp 3 p&op mpds 3 auTe pagove Adyop ixd Kt 3 thaflop:nod 3 ks
Tﬂmbq 76 WhacTlop, péigove Aoyopxa KT mpds 76 péigop. ’

Prima theore
matis pars.

Pars fecunda
theorematis.

Idem aliter.

I Theorema 8, Propofitio 8.
Nzqualium magnitudinum maior ad eidem,maioremrationé 8
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habet,quim minor:& eadem ad minoremmaiorem rationem ha-
) bet,quém ad maiorem.

O RO N T'I V S. Sint binz magnitudines inzquales,a/b/quidem maior,& ¢/
minor: d/autem alia quzdam magnitudo. Aio primim quod a-b/ad d/maioré ra-
tioné habet, quam /ad ipfam d. Cim enim exhypothefi a/b/fit maior magni-
tudine c:comprehendet itag; a/b/magnitudo eandem c,& aliquam infuper magni-
tudiné.Sit igitur e/b,zqualis ipfi c;& a/¢/refidua eiufdem magnitudinis pars.Erit
ergo a/e/& c/braut inzquales,aut zquales adinuicé. Sint primi inzquales,& a/e/
minor ipfa ¢/b.Sufcipiatur autem ipfius minoris a/e/vtcung; multiplex, maius ta.
men ipla magnitudine d:fity; illud f/g.Quim multiplex infuper eft £/g/ipfius ase,
tam multiplex detur g/hvipfius e/b,& k/ipfius c.Sufcipiatur rurfum duplum ipfius
d,vtpote l:poftea triplum,fitg; illud m.& deinceps ita,vno femper adicto: quate-
nus refultet multiplex ipfius d, proximo maius ipfo k,id eft, quod inter multipli-
cia ipfius d- per continuam fimplicis additionem confurgentia, primo incipiat ex-
cedere k:fity; illud n/quadruplum ipfius d.Erit ergo k/multiplex,proximd minus
ipfo n:& proinde non minus ipfo m.q(His ita conﬁm&is,qlt’lonii zqué multiplex
£ T p cftfrg/ipfius ase,veg/hvipfiuse

3 e B ¢ _, frgvipfius ase,totuplex eft f-hvipfius a/b, per prima hu-
a4 K ius quinti.Sed quotuplex eft £/g/ipfius a/e,totuplex eft

1 ~ kvipfius c. Eef/hvigitur tam multiplex eft ipfius a/b, §
m —— multiplex eft k,ipfius c. Infuper quoniam 2qué multi-
DN plex eftg/hvipfius e/b,vt kvipfius c:& e/b/ipfi c/per c-

ftructioné eft zqualis.quz auté zqualid funt zqué mul.
tiplicia,zqualia funt adinuicem, per fextam communem {ententiam. Acqualis cft
igitur g/hv/ipfi k.Verim k/ipfa m/nd eft minor,vti nuper oftenfum eft:& g/hitag;
cadem m/non erit minor.Porrd f/g/data eft maior ipfa d.& tota igitur f/h,binis d/
& myerit maior.Sunt autem d/& mvipfi n/zquales.eft enim n/quadruplum ipfius
d, & m/triplum,vni cum ipfo drefficiens quadmﬁlum. Ec f/h/igitur ipfo n/maius
cft:nam idem,zqualium eft que maius.Atqui f/h/8& k,ipfarum a/b/& c,primz in-
quim & tertiz magnitudinis {unt 2qué multiplicia:n/ verd vecung; multiplex ip-

/b: quotuplex igitur eft §;

Prime pattis
differ&tia pris
ma.

Deméftratio
ciufldé prima

fius d/fecundam & quartam magnitudinem reprafentatis.& multiplex prima ex. .

cedit multiplex fecundz:at multiplex tertiz non excedit multiplex quartz. Prima
igitur a/b/ad fecundam d/maiorem rationem habet, quim tertia c/ad quartam d:

per oftauam diffinitionem huius quinti. € Quod fi ase/fuerit maior e/b, multipli-
c cetur iam ipfa e/b/minor,quatenus infurgat multiplex
o e ',‘L:‘Lb‘ maius ipfa d’magnitudine:ficq; illud g/h.Quim multi
, Kk plex infuper eft g/h/ipfius e/b, td multiplex accipiatur
1. t/g/ipfius ase: & k/rurfum ipfius c.Subfumatur prater-
- camultiplex ipfius d,proximo maius ipfo f/g: fity; rur-
R fum n/quadruplum ipfius . Haud difimiliter oftende

mus,totam f/hvipfius a/b/fore totuplicé,quotuplex cft
g/lvipfius c/b: & demum f/h/& k, ipfarum a/b/& c/zque itidem fore multiplices.
item g/h/zquariipfik. - Et quoniam n/multiplex,proximo maius eft fg : non eft
igitur f/g,minus iplo m. A tqui g/h/maius cftipfo d,per conftruétionem.totum igi-
tur f/h, ipfis d/ & m/ maius eft : & maius confcquenter ipfo n. Portd k/ non ex-
cedit ipfum n:eft enim k, ipfi g/h/zquale, quod tam multiplex eft ipfius minoris
¢/b,quam mulciplex eft f/g/ip%ius maioris a/¢. qua autem inzc(qtualium {unt 2que
multiplicia,funt refpondenter inzqualia. Et k- igitur, minus eftipfo £/g: & ipfon-

Lj.

Eiu{d& primae
partis,differ&
tia fecunda.

Oftéfionisres
folutio,
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propterea lége minus. Rurfum itag; multiplex primi excedit multipex fecidi: at
multiplex tertij,nd excedit multiplex quarti.Per ipfam igitur o&aud huius quinti
diffinitionem,primum a-b,ad fecundum d/maiorem rationem habet, tertiii c/ad
Tettiaciude quartum d.QPorrd cimare,fuerit zqualis ipfi e/bivtraque eritzqualis ipfic. Cu-
prin= partis juflibet itaqs ipfarum trium magnitudinum,faméda funt 2que multiplicia,ipfo d/

At maiora: f/g/quidem ipfius ae,& g/hipfius e/b,& k/rur
Ee ¥ BGm ipfius c. quz per {extam communem fententiam,
%—L*b <+ eruntadinuicé zqualia.Item n/multiplex ipfius d, quod
1 ——+—+— jllorum quolibet proximo maius exiftat. Quibus con-
m . firu&is,oftendétur rurfum f/h/& k,ipfarum a/b/&_ cquo
n_ ., re zqué multiplicia:& fh/multiplex prima magnitudi.

IE nis,excederc ipfum n/multiplex ('ccunfiz:k/autfzm mul

tiplex tertiz,non excedere multiplex quartz. Hinc priori deductione colligemus,

;’r‘:gp‘:;'s“;ﬂ: a’bsad d/maioré habere rationé, quiam c/ad ipfam d. @Dico infuper,qudd cadem

orematis,  magnitudo d,ad minorem ¢/maiorem rationé habet,quim ad maiorem a/b. Hoc

autem ex {uprafcripto difcurfu, immutato magnitudinG & zque multiplicium or-

dine,haud obfcuré colligemus. Ciim enim omnibus modis przoftéfum fie,f’h/ex.

cedere ipfum n,& k/ab eodé n/fuperari: & céuerfim igitur,n/excedit k, n6 excedit

autéf/h.Porré n/eft multiplex ipfius d,hoceft,primz & tertiz magnitudinis:k/au.

tem multiplex fecundz,vtpote ¢,& £/h/ 2qué multiplex quartz, {cilicee a/b. Mul-

tiplex infuper primz,excedit multiplex fecunda :at multiplex tertiz non excedit

multiplex quartz. Per o&tauam ergo diffinitionem huius quinti,primad-adfecun-

dam c/maiorem rationem habet,quim tertia d/ad quartam a/b. Ergo d-ad mino-

rem ¢/maiorem fationem habet, qudm ad maiorem a/b.  Inzqualium igitur ma-
gnitudinum: &c.vt in theoremate.Quod oftendere oportebat.

: Oeopupe B, Pesbeaic 8.
A €% P auTd Tdp duTdy Pxovie Népopyi & & MiNors 85isxod e & b duTd TP dudp
xd Népop,kaendve i@ aMihore ¥sip. _
Theorema o, Propofitio 9.
Ve ad eandem , eandem habent rationem, zquales inuis
cem {unt: & ad quas eadem eandem habet rationem, ipfe

funt zquales.

f:fc'l‘,'rfo"’“" OR O N T IV S.Sint binz magnitudines a/& b, ad tertiam c/eandem rationé

" obtinentes. Aio qudd zqualis eft a,ipfi b. Nam fi a/& b/magnitudines,forent in-

zquales:maior ad eidem c/maiorem rationem haberet,quam minor,per primam

artem antecedentis oftauz propofitionis huius quinti. Habet autem vtrag; ipfa-

rum a/& b/eandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur a/ & b,

eandem,atg; diverfam rationéad eandem c:quod eft impoffibile. Aequalis eft itaqs

Pars fecunda a . gk aipfib-@Qudd ficzadeafdemas&breandem habuerit

' . c " rationem: dico rurfum, qudd a/&b/zquales funt adin-

. uicem.Si enim forét inzquales:cadem c/adipfas a/& b/

magnitudines eandem non haberet rationem: ad minorem enim maiorem ratio-

nem obtineret,quim ad maiorem,per fecundam partem eiufdem o&tauz propofi-

tionis.Supponitur autem,cadem c/ad ipfas a/& b/eandem habere rationem. Eadé

itag; magnitudo c,ad ipfas a-&b/magnitudines,candem fimul atq; diuerfam ratio-

nem haberet.Quodvidetur abfurdum. Aequalis eft igitur a/ipfi b. Quod fulcepe-
ramus oftendendum.
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Oxdgnpe i Pedbeaie I
Qp mede P &u Aoyop ixéiwp,® Top peifowe Abypop txop,ikdve pdop Bi: e 8 § » auvd
peigova Noyop ix@,iuéivo iAartlop Eip.
Theorema 10, Propofitio  1o.

0 D eandem rationem habentium, maiorem rationem has

1X

bens, illa maior eft:ad quam autem eadem maiorem ra-
tionem habet, illa minor cft.

O R ONTIVS. Sint rurfum a/& b/ magnitudines ad eandem magnitudiné
c/comparatz:habedtqg; a/ad c/maiorem rationem,quim b/ad eandem c.Dico quod
a,ipfa b/maior eft. Quoniam fi non fuerit maior: vel erit 2qualis ipfi b, vel eadem
minor.Acqualis porro non eft a/ipfi b:haberét enim 2/& b/ eandem rationem ad
b~ a  ¢/magnitudinem, per primam partem feptima ‘P opo-
e " fitionis huius quinti. ?uod aduerfatur hrpothc 1. Non
i eft igitur a,2qualisipf1 b. Haud difflimiliter oftédetur,
qudd neq; minor eft a/ipfa b: quoniam a/magnitudo, minorem rationem haberct
ad cmagnitudinem,quam ipfa b/ad eandem c,per primam partem otauz propo
ficionis ciufdem quintihabet autem a, maiorem rationem, quim b/ad eandem ¢
per hypothefin.Haberet igitur a/ad c/maiorem & minorem rationem,quim b/ad
ipfam ¢. Quod non eft pofiibile. Itaque a/non eft minor b: neque eidem(vti nunc
oftendimus) zqualis. Et aigitur, ipfa b/maior eft. €Quod fi eadem magnitudo
¢, maiorem rationem habuerit ad bs quim ad a: dico rurfum,a/fore maiorem ipfa
b.Non erit enim a/ipfi b/zqualis:quonii c/ad a,candem rationem haberet qui ad
b,per fecundam parté praallegatz feptima propofitionis. Habet auté c,maioré ra
tionéad a§ adb,ex hypothefi.qua fimul ftare non poffunt.Non eft igitur a,ipfi b/
zqualis. Neg; etid minor:tuncenim c/ad ipfam a/maioré rationé haEcrct, gadb,
per fecundi parté ipfius oauz propofitionis huius quinti. Habet auté ¢/ minoré
rationem ad a,§ ad b,ex ipfa hypothefi.Haberet itag; c/minorem fimul atq; maio-
1€ rationem ad a,quam ad b.quod videtur impoffibile.Igitur a/non eft minor ipfa
b.oftéfum eﬂ‘,qubg nec cidé zqualis.Maior eft itag; rurfum a/ipfa b.  Ad eandem
ergo rationem habentifi:& qué fequuntur reliqua. Quod oportuit demonftraffe.

Sxbpnpa iay Peobsaie .
16 avled Aégoi of duToiyged &MiNais dalp oi Gumol,
Theorema 11, Propofitio 1.

Vzcidem funt ezdem rationes,& adinuicem {unt ezdem.
ORONTIVS.Sintcidem rationi quza/ad b, ezdem rationes quz c/ad d/
&e/ad f.Aio quod rationes ¢/ ad d/& e/ad f, funt ezdem adinuicem: ficut qqndqn
c/ad d,fic e/ad f. Accipiantur enim ipfarum antecedentium a,c, ¢, zqué multiplicia

g/h/k:ipfard auté confequétium b,d, f,alia ?.uzuxs zque
multiplicial,m,n. Clim igitur ex hypothefia/adbscan
dem habeat rationem, quam vad d, & ipfarum a’ & ¢,

_, primz inqui & tertiz magnitudinis, fumpta fint agqué

l [ multiplicia g, h,fecundz rutfum & quarta,vtpote ipfa-

' it rum b/& d-aliaitidem 2qué multiplicia I, magitur {r g/
I & V1T ] excedit 1, & h/proportionaliter excedit m, &fi zquale,

h @ﬁ " zquale:fi autem minus, itidem proportionaliter minus,

perfexez diffinitionis huius quinti conuerfionem.Infu-

per quoniam per ipfam hypothefin, ficut /ad bita e/ad f,&iparum axalc.l?,ptimz
, j.

Prima theore
matis pars.

Partis fecuns
dax dembftrae
tio.

Difcurfus =
qué multiplis
cium.
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videlicet & tertiz magnitudinis,fumpta funt 2qué multiplicia /k,fecundz rurfum

& quartz,vtpote iplarum b/& f,alia vtcung; zqué multiplicia In. fi itag; g/excedit

1,& ksproportionaliter excedit n:etfi zquale, zquale: fi

verd minus,itidem proportionaliter minus, per cidem

fextz diffinitionis couerfioné. Atqui przoftéfum cft, @

{ I i autem minus,&h/proportionaliter minus cft ipfo m.

moftrationis. #ab } Quapropter fi h/excedit m,excedit & k/proportionali-

I - I [ eer ipfum n: & fi h/zquatur ipfi m,cozquatur & k-ipfi

h @ " n:& {i minus fuerit h/ipfo m,& k/demum proportiona-

liter minus eftipfon. Porrd h/& k/ipfarum /& e,prie

mz videlicet & tertiz magnitudinis data funt zqué multiplicia:ipfarum autem ds

& f,hoc eft fecundz & quartz,alia vtcunque zque multiplicia m/& n.Eft igitur per

{extd huius quinti diffinitioné,ficut c/ad d,ita e/ad f. Qux eidemitaq; funt cxzdem
rationes,& adinuicem funt ezdem.Quod fuerat oftendendum.

} . Oubgmpa i€, Redbeate €.
Ap % SamGeotty peyiBn v ayop, Yso g $p B iyBpSiwp e tp T8p iy, dutes
Gmrecvioe i o, meos Saroevmoe o i plye.
Theorema 12, Prapoﬁtio 12. ,
I fuerint quzlibet magnitudines proportionem habentes:erit
{icut vna antecedentium ad vnam confequentium,fic omnes
antecedentes ad omnes confequentes.
ORONTIV S.@Sint a,b,c, & d,e,f/ quotlibet magnitudines inuicem propor-
tionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d,ficutg; c/ad d,fic e/ad f. Aioquod quam ra-
tionem habet a/adb, eam habent & compofitz a/c/e,ad ooniun&ascL/d/f.Sufdpii—
tur enim ipfarum antecedentium a/cre,zque multiplicia g,h,k:& ipfar@ confequen-
Q uatuor ¢ tium b,d,f,alia quzuis 2queé multiplicia ,m,n.Ciim fitigitur vta/ad b,ficcvad d, &
uen maicem ipfarum a/& c/zqué multiplicia funt g, h,ipfarum verd b,d, alia itidem ®qué mul-
provartiona: tiplicia I/m: ficut fe habet igitur g/adl,fic h/ad.ipfum m,per quartam huius quinti.
a

liam, inferens : . \ T
& rommagni Rurfum quoniam eft vt c/ad d,fic e/ ad f, & ipfarum ¢/& ¢/ zqué multiplicia funt

Refolutio des }
(<

fig/excedit ]excedit & hvipfum metfi zquale, zquale: -

I2

~+émi, b:btis B/Kyipfarum autem d/f,alia vteung; zque multiplicia m,n: ficut fe habet igiturhs

Iis adinugtio. o multiplex ad ipfum m, fic k /ad ipfum n, per candem
| quartam ipfius quinti. Vtautem {c habet h/ad m, fic

ad I/fe habere przoftenfum eft. Eft igitur ve g/ ad 1, fic

I I ksadn, per antecedentem vndecimamepropofitionem.

-tionalia:ficut quidem gsadl,fic h/ad m,& k ad n. Igitur
fi g/ multiplex exceditl, excedit & h/proportionaliter
ipfum m,necnd & k-ipfum n:& fi g/zquaturipfil,zqud

11 { 1 1 eft&hvipfi m,& k/refpondenter 1pfi n: fi autem g/mi-
a ¢ d ¥ nus fuerit ipfo ], eft &h/ proportionaliter minus ipfo
m,& k/demi ipfo n.Et proinde fi g/ multiplex excedit

Lexcedunt & g,h,k/multiplicia proportionaliter ipfa l,m,n:& fi 2quum eft gripfil,
qualia funt & g,h,k-ipfis I,m,n:(i autem g/fit minus ipfo |, erunt & eadem g,h .k,
cifdem |, m, n, tandem xque minora, per fecundam & quartam communem fen-
tentiam. Atqui g;h, k’ magnitudines, ipfaruma, ¢, e/ magnitudinum funt per con-
ftruttionem fingulz fingularum 2qué multiplices:quotuplex igitur cft voius vna

S‘hk l mn

Sunt itaque g,h,k, & I,m,n, multiplicia inuicem propor- -
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, T PRI magnitudo,hoceft g/ipfius a,totuplices funt &
g |- L - |gh,K |, m0n.

& T Bl 2 2o omnes g/h/k,omnil ascre, per prima eiufdem
a_| b _|ace|bdt] quinti. l§t proinde quo'tuplcpx c{[l’ I/ ipfius b, to-
— tuplices {unt I/m/n/ipfarum b/d/f.Sunt itaque Siimaria thes
g/& g/hvk,ipfariia/8arcre;,hoc eft,primae & tertiz magnitudinis zqué multiplicia: Srematis ofte
lautem & I/mvn/fecide.b/& tertiz b/d/f2que itidé multiplicia. Et oftéfum eft,gp
i g/multiplex excedit ,excedit & g/h/k/p:-lifortionalitcr ipfum l'm/n: etfizqua-
. - le,zquale:fi verd minus,itidem proportionaliter minus. Eft igitur perfextam hu-
ius quinti diffinitionem,ficut a7ad b,fic a/c/e/compofita ad b/d/f7 compofitam:hoc
cft, ficut vna antecedentium ad vnam confequentium, fic omnes antecedentes ad
omnes confequentes.Quod demonftrandum fuf¢eperamus.

prima. | fecunda. | tertia. | quarta.

. Ctopnpx 1y, Peobeors .
Y Ay meGrop ne5e deitbpop Tip cuTop txh Nopop,uact BiTop meos TiqmeTopyTpiTop 5 Mede i
Efa'@fmp peadoves MyopExayieg avipiifop mRSg tifops @ MedTop Meds dedThdop pegom Ad-
yop feimeg wipiifop.meos Uefop. o '

T 5 Theorema i_;,, | Propoﬁtio 13.
13 I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad
quartam, tertia autem: ad quartam maiorem rationé habeat

quam quinta ad {extam:prima guoque ad fecundam maioremra
tionem habebit,quim quinca ad fextam.

O RO NTIVS:. Habeat enim prima magnitudo asad fecundam b, eandem
rationem, quai tertia c/ad cluartém d:ipfa ?orrb tertia /ad eandem quartam d/
aiorem rationé habeat, quam e/quinta ad f/fcxtam magnitudinem. Aio quod &
a/prima magnitudo ad fecundam b/maiorem itidem rationem habebit,quam ipfa
¢/quinta ad eanidem fextam f. Multiplicetur enim vtraque iplaruma, b: fint§; ca-
rundem a,b, vtcung; multiplicia g,h,{fed g/ maius ipfo h. poteft enim a/toties mul-
tiplicati,quoufqs multiplex ipfius a/fuperet multiplex eiufdem b.Quimmultiplex
infuper cft gipfius a,tam multiplex detur kvipfius ¢,& l/ipfius ¢. Rurfum §mul.
tiplex-eft h/ipfius b,tam multiplex efto m/ipfius d,& n/ipfius f. Cum igitur a/ad Difeurf mul,
T c breandem rationé habeat,quam c/ad d,fintq; g/& k/pri- tiplicium ad
mz & tertiz zque multiplicia, h/ autem & m/ fecundz illationz nos
& quartz zque itidem multiplicia:fi g/itaque excedit h, Perducentid.
excedit & k/ipfum m,per fextz diffinitionts huius quin-
ti cuerfionem. A tqui g/{uperat h, per conftrutionem:
_ & k-igitur fuperat m.Rurfum quonii ¢ ad d/ maiorem
§h km 1 M phohem habet,g e/ad f, &ipfarii ¢/ & ¢/ primz inquam
& tertiz magnitudinis,zque multiplicia {untk,], fecida
: l i 1 porrd d/& quartz f/ alia vtcung; 2qué multiplicia m,n:
atb C\j ¢ {i k/igitur excedit m,non excedit l/ipfum n,per conuer
~ : fionem o&tauz diffinitionis eiufdem quinti.Porrd k(vti
nunc oftenfum eft) excedit m: & ligitur non excedit n.Excedit autem & g/ipfum
h,{untq; g/& lipfarum a/& e,hoceft, primz & tertiz magnitudinis zque multipli
cia, pet conftructionem:h/ rurfum & n/ipfar b/& f, vtpote fecundz & quartz alia
ytcunque 2que multiplicia:& g/multiplex primz excedit multiplex fecundz,l/au-
tem multiplex tertiz né excedit n/multiplex quartz. prima igitur a/ad fecundam
b/maiorem rationem habet,quam e/tertiaad quartam f, per oftauam huius quinti
o : : A , Liij.
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diffinitionem. Ergo i prima ad fecundam eandem rationé habuerit: &c.vt i theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe. ‘ '

' Ocdgnpae iy Petbeais i, K

Ap meBmop n€e delrépop Top &umdp T Adyop,@ Bimop mlds TiTaffop: P {'& melTop ¥
L Birs piigop Ry 3 ddegop F 1Tcts piigop tsouzkdp ioopyiovpseivp ihaoror,ihaorop.

Theorema 14, Propofitio 14. |

I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad

quarti:prima verd tertia maior fuerit,& fecundaquarta ma-
iorericzet(i 2qualis,2qualis: etfi minor,minor.
O RONTIVS. Sint verbi gratia quatuor magnimflincs a;b,c,dvinuicé pro-
portionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d.fit autem primiim,a/maior ipfa c:dico @

%ﬁﬂﬁ,";{ & b,ipfa d/refpondenter eft maior.Ctim enitm ex hypothcﬁ a/ fit maior cchabebit

tertia. 3, ) . igitur a2ad b/ maioremrationem, quim c/ ad ecandem
b " b,per oftauam huius quinti.Eft autem ratio a/ad bs ea-
¢ - ' dem,quz c/ad d,per hypothefin: & c/igitur ad &/maio-
' rem rationem habet,quim cademc/ad b-Ad quamau-

tem cadem maiorem rationem habet: & illa minor eft,

crfecundam partem decima propofitionis ipfius quinti.Minor eft itaque d, ipfa

Quando prie b:& b/proptereaipfa d/maior.q Quad fia/ fuerit minor c:crit &b/ minor ipfa dr
totia . magnitudine.Rurfum enim per candem o@taus huius quinti, ¢/ maior, ad ipfam br
maiorem rationé habebit,quam a/minot ad eandem b.Quam rationem porrd ha-

bet a/ad b,eamferuat exhypotheficiad d Etc/ iiitur ad b/maiorem rationé habet,

3 _ quimad d.Eftigitur b/minor ipfa d, per iplam decimi
Vbiprimazs ' eiufdem quinti. @Porrd fi a/fuerit 2qualis ipfi b:haud’
quaturtertle. l;_' . ~ diffimiliter oftendemus, b/fore zqualem ipfid. Acqua
a " les enim 2/& ¢/ ad eandem b/ candem rationem habe-

‘ bunt,per feptimam huius quintifcd quam rationem ha
bet a/adb,ed rurfumhabet c/ad d,per hypothefin.Et cvigiturad veranque b/ &d,
candem obfcruabit rationem. Ad quas auté éadem eandem habet rationem, ipfa
funt zquales, per nonam ipfius quinti propofitionem . Aequalis erit igitur b/ ipft
d. Siprima igiturad fecundi eandem hamcrit rationem : & qua fequuntur reli-
qua.Quod demonttrare oportebat. ‘

T . Oxbeypa ity Podbeais e
A pigy Tois GonUTIS WORXTAXTI01yT0p CUTOP E3d AbYop,Augphieme KaTERNAR.
Theorema 15, Propofitio. 15.
p Artes eodem modo multiplicium,eandem rationem habent
fumptz adinuicem. o
ORONTI VS.€Sintab/&c/diiparume/& f/2qué multiplices.Aio partem
¢/ad partem f/eandem rationem habere,quam a/b/multiplex ad c/d/multiplicem.
Cum enima/b/zque mulcipléx fit ipfius e,ve c/d/ipfius fiquot igitur partes funt in
a‘brzquales ipfi ¢,tot funt & in c/d/ zquales ipfi f. Sint exépli gratia iuxca nume-
ri g: & diftingatar a/b/in partes zquales ipfi ¢,fintqga/h,h/k,8 k/b:necnon & c/ds
» in partes zquales ipfif, teinc/m, mv 1, &YV/d. Erit
a___h k1 'nparteszquales iphk, vipo &V
% itaq; multitudo ipfari ash,h/k, & k/b,multitudini ¢/ m,

14

Iy

c m L a /&l draqualis: vtraque cnim @qualis ipfi numero

s ~ g-Rurfum quoniam ah, h/k,&k/breidem e/{unt zqua-
ﬁ:s:funt igitur &quales adinuicé,per primam communé

—
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fententiam. & proinde /m, & m/1, /d, funt quoque adinuicem zquales. Aequales
porrd ad candem,vel zquales,candem habent rationem; & eadem ad #quales: per
feptimam huius quinti.Eft igitur vt a/h/ad o/mfic h/k/ad m/1,& k/bsad I/d. Pro-
portionales igitur funtipfz a/h, h/k, & k/b,ipfis c/m,& mvl, Id. Et ficue igitur vna
antecedentium ad vnam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes confe-
quentes,per duodecimam ipfius quinti.Ergo ficuta/h/ad c/m,fic tota a/b/ad totam
¢/d.zqualis porrd eft a/h/ipfi ¢,& c/nvipfi £.Et ficut igitur pars e/ad parté ffic a/b/
multiplex as c/d/multiplicem. Partes itag; codem modo multiplicid,candem ra-
tionem habent fumptz adinuicem.Quod oftendendum fucrat. ‘

Cedgpe 15y Ppibeare 5.
EAp Tiorape peyiby ajchoyop Fy Kot odaeRacf acidNoyop tsout.
' . Theorema 16, Propoﬁtio 16, _
16 I quatuor magnitudines proportionales fuerint : & permutas
tim proportionaleserunt.
ORONTIYV S.Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, inuicé pro. Permutatera
portionales:ficuta/ ad b,ficc/ad f Dico quod & viciflim,hoc eft, permutatim pro. f&"&"‘“‘“‘
portionales exiftunt:ficut quidemarad c,fic b/ad d. Accipiantur enim ipfaruma, b,
zque multiplices ¢, fipfarl quog; c,d,aliz vtcig; 2qué multiplices g,h.Ciim igitur
zque multiplex fite/ipfius a,vef/ipfius beerit vt a/ad b,fic e/ad f: nd partes codem
. modo multiplicium,, candem rationem habent fumptx
[ adinuicem,per antecedentem decimamgquintam propo
fitionem. V't autem a/ad b,fic fe habetcrad d, per ﬁypo-
thefin.& ficutigitur c/ad f.fic c/ad d:nd quz eidem funt
cxzdem rationes, & adinuicem funt exdem,per vndeci»
mam huius quinti . Infuper quoniam 2que multiplex
eft g/ipfius c,vt hvipfius d:erit rurfum vt c/ad d,fic g/ad
. h, per eandem quindecimam huius quinti.ficuc porro ¢/
ad d,fic e/ad f/fc habere przoftenfum cft. & ficut igicur
¢/ adf, fic g/ ad h , per ipfum vndecimam ipfius quinti.
Quatuor itag; magnitudines e,f,g,h,funt inuicem proportionales: habétque prima
¢/ad fecundam f/eam rationem,quam tertia g/ad quarti h. Si prima igitur e,fueri¢ -
maior tertia g:& feciida f,ipfa h/quarta maior erit: etfi zqualis,zqualis: etfi minor,
minor,per decimamquart3 eiufdem quinti. A tqui ¢/& f,ipfarum a/& b,hoc cft pri-
mz & tertiz magnitudinis (de illationis ordine velim intelligas) funt 2qué multi-
plices:g/autem & h,fecundx & quarte,vtpote ipfarum c/& d/ 2qué rurfum multi-
plices. Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem, vt primaa/adfecundamc,
fictertiab,ad quarti d.  Si quatuor igitur magnitudines proportionales fuerint:&
permutatim feu viciffim proportionﬁcs erunt.Quod erat demonftrandum.

Gtdexpee 1% Peobeais 2
Ap ovyusipSye peyldy odahoyop fikod Sfeigedivme cidMoyop tsau.
- Theorema 19, Propofitio 17. : .'
17 SI copofite magnitudines proportionales fuerint:dinife quos
que proportionales erunt. !
Diuifa nﬁo,

OR O NTIV s.Sintcpofitz magnitudines a/b,b/c,d/e, & ¢/f, inuicem pro- grers fatios

~ portionales: ficut a/b/ad brc,fic d/e/ad e/£Aid quod & divi{z proportionales eriit: guendi 4 com

ficut quidem a/c/ad e/bfic d/f/ad frc. Accipiantur enim ipfarum a/c, ¢/b,d/f, & fre, Pofitis ad dis
Liiij '
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#qué multiplices g/h,bv/k,l/m,& m/n. ipfarum rurfum b/c/& e /f, alizitidem 2qué
multiplices k/o,& n/p- His ita conftructis, quoniam g/h/& h/ k/ magmtudmcs,‘
- : ~_ipfarum a/c/& ¢/b/magnitudinii zqualium numero fin-

i S 4[, ——9 gulx fingularum,per conftru&ioné, funt zqué multipli-
_ a*—'ﬁ—" £ ces:quotuplex igitur eft vna g/h/ vniusarc, totuplex eft
i 'd!l! nf - & tota g/kstotius a/b,per primam huius quinti.Quotu-

T " plexautem eftg/h/ipfius asc,totuplex eft I/mipfius d/f,
per confttutioné:tam multiplex eft igicur g/k-ipfius a/b, quam maultiplex eftl/m/
ipfius d/f, per vndecimam ipfius quinti.Rurfum quoniam I'm/& m/n/ipfarum d/£7
— ———— &fre/ zqualium numero fingulz fingulard zque funt mulcipli-

g k. | gh. ':{’/’_’:.: ces,per ipfam conftructioné:quotuplex igitur eft vnal/m/vnius
@b Juc |dF df,totuplex eft tota I/n- totius d/ e, per candem primam huius
quinti.Quotuplexautem eft I'mvipfius d-f,totuplicem oftendimus g/k/ipfius a/b:

quotuplex eft igitur g/k-ipfius a/b,totuplex eft I'nvipfius d/e,periplam vndecimz

TR im ] ciu lc.ic:m quinti-Sunt itaq; g/k/& I/n,ipfariab/& d/e/zqué mul-
b [ e tiplices. Item quonid zque multiplex cft h/k/ipfiusb/crvem/mn/
—— == ipfius e-f:quinta rurfum k-o,ciu{dem b/c/zque multiplex eft, vt
fexta n/p eiufdem e/f.Et compofita igitur h/o,ciufdem b/cs zque erit multiplex,
ac tota m/p-eiufdem e/f,per fecundam huius quinti.Et proinde h-o/& m-p,ipfari
brc/& e/f/Atint 2qué multiplices. Infuper quoniam ex hypothefi, ficut a/b, ad br,
ficdre/ad e/f: & ipfarum a/b/& de,prima inquim & tertiz zqué multiplices funt
g/ k/ &l m: iplarum rurfumb- ¢/ & e/ f, hoceft fecundz & quartz, zque itidem
multiplices h/o/& m/p.Eft igitur vt g/k/ad hso,ficl/n/ad'm-p, per quartam huius
gk oo | ITRET il,“i“ti,'é‘“f“a‘;lm; vtliifquc cimchslh/k, Si‘m/n:vs re-
| b | bre| de | @ f.‘\ l‘,‘l“a igitur g/h/ad reliquam k/o,fic /m-reliqua ad re-
- iquam n-p, per tertiam & quintam comunem fenten-
tid.Igitur fi g/hsexceditk/o,excedit & I/m/ proportionaliter iplam n/ p: etfi zqua-
lis,2qualis:{t auté minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/h/& I/m, prima
& tertiz magnitudinis(iuxta grdmcm illationis )hoc eft,ipfartasc/& d/f/datz funt
[T Ko | U | wp. f;lug zm.ulup\llcc&s(.k/owcro & n(g], ‘;Pﬁrum s/b/’d& fre, fci
[avc | b | & | 6 ¢ cundz inquim & quarcz magnitudinis 2que itidem mu
e . tiphces.Prima igitur a/c,adfecundam c/b/eam rationem
habet:quam tertia d/f,ad quartam fre, per fextd huius quinti diffinitioné. Si com
pofitz itaque magnitudines proportionales fuerin,divifz quoque proportionales

erunt.Quod fufceperamus oftendendum. _

Oilpuux N, Pedbears .

Ap Runpnpie peyidn cichoyop §,@ G Tedivie aicthoyop isae.

- Theorema 18, Propofitio 18.
I diuife magnitudines proportionales fuerine:copofitz quo=

que proportionales erunt. '

Q‘“‘f.”ﬁt‘“\ O RONTIV S.Sint diuifz magnitudines a/c,c/b,d/f,& f7¢,inuicem propor-
i are"s tionales:ficuta/c/ad c/b,fic d/f/ad fre. Aio quod & compofita,erunt ver(a vice pro-
diuifisad con portionales:ficut quidemarb/ad brc,ficd/e/ad e/f.Sicut enim a/brad br,ficdres ad
iunita. aliam quidam magnitudinem {e habere neceflum eft. Hzcautem magnitudo;fi n6

fuerite/Feritvel ipfa ¢/f/maior,aut eadem minor.Efto primdasbrad E/c,ﬁcut des
Primaofens a ¢ 3 admaioré(fi poffibile fuerit)ipfa e/fivtpote ad e/g. Erit
fionis differs g £, e igitorficut a/g/ad brc, ficd/ e/ ades *% Sicompofitzau-

. 8 h tem magnitudines proportionales fucrint:diuifz quog;

tia.
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proportionales érunt,per antecedenté decimamfeptimam propofitionem.Erit ita-
e ue ficut a/c/ad e/b,fic d-g/ad gre.Sicut porroasczad b,
K IRE TR hypothefin d/f/ad f/e. Ergo ficut d/ £ ad e, i
[Fe [ b ge Jc per hypothefin df/ad fre. Ergo ficut d/ f/ ad fre, fic
\ /g/ad g/e:nam quz eidem funt ezdem rationes, adinui-
cem funt ezdem,per vndecimam huius quinti.Quatuor itaque magnitudines d/f,
f7e,d/g,atq; g/e,funt invicem proportionales,& prima d/f,maior eft tertia d/g:& fe-
cunda igitur f/¢,maior erit quarta g/c,per decimamquartam eiu{dem quinti.Atqui
f7e,minor eft ipfa g/e,per hypothefin.Erit itaque f/e,minor fimul & maior cadem
A, ., ¢ . p gemagnitudine.quod eft impoffibile Non eftigitur
d £, e ficuta/bradbrefic glc/ad maiorem ipfa e/f.@LAi0 rur- gecundapars
K3 h {um,qudd neque ad minorem ipfa e/fivepote e/h.Con-  fiue differens
cludemus enim iterd ex decimafeptima & vndecima huius quinti, fore ficut d/f/ "
IF [ we T4k ad fze,fic d/h, ad hve: vtrobique enim ficuta/c/ad c/b. Et
fie. | ub. | hre. | quoniam prima d/f,mmor.cft tertia c.l/h.:cnt rusfum per
ipam decimamquartam ciufdem quinti,fecunda f/e,mi-
nor quarta h/e.Supponitur auté maior:quz fimul ftare non poffunt. Non eft ergo
ficut a/b/ad bresfic dvesad minoré e/f.patuit qudd neqsad maiorem.Et ficut igitur
absadbreficdreadiplame/f. Ttaque fi divifz magnitudines proportionales fue-
rint:compofitz quog; proportionales erunt.Quod oftendere fuerat operzpretid.
Ochgnpa 18, Teodeois 0.
Ap § &g 8hop mos ENop,8urws dpoupedor M€ dpauptdip,k) # Aaimdpatds FAoimdp tsccty
og 37\0{1&‘99 dnop.
Theorema 19, Propoﬁtio 19.
19 I fuerit ficuttotum ad totum,fic ablatum ad ablatum:& relis

quum ad reliquum,eritficut totum ad totum.
ORONT 1V S. Sit inquim totdd a/bad totil ¢/d, velut ablatii a/c/ ad ablatii
of. Aioreliquum e/b/ad reliquii f/d,fore ficutidem totd a/bsad idem totum ¢/d.
- Clim enim it velut asb/ad c/d fic asesad c/f, per hypothefin: erit per decimam-
fextamhuius quinti, & per- ., o4 ae, of
S . b mutatim ficut 2/ b/ compo-
€ £ . d fiaadare, ficcr d/compo w
C - fitaad c/f. Cim autem com- ) .
pofitz magnitudines proportionales funt, & diui quoque funt proportionales,
per decimamf{eptimam huius quinti propofitionem. e ©b.  of bd.
Et ficut igitur a/e/ad e/b, fic c/fad f/d. & permutatim
rurfum,pet eandem decimamfextam huius quinti, fi.
Tota. Ablata. Reliqua. CUtase/ ablata,ad ablati c/f, :
ab.cd. ae.cf ebhd ficreliquae/b/ad reliquam f/d. Sicut porrd ablata aves
ad ablatam c/f fic totum a/b/ad totum c/d,per hypothe
.+ fin. Reliquum igitur e/b/ ad reliquum £/d, fe habet vt

totum a/b/ad totum c/d,per vndecimam eiufdem quin

ti. Si fuerit ergo ficut totum ad totum: &c. vt in theoremate. Quod expedicbat
demonftrare.

Lemma fiue affumptum.

@Et quoniam erat exhypothefi,vta/b/ad c/d,fica/e/ad o/f:& permutatim deinde
eb.  £d. vtabadaseficc/drad c/f. Nunc porra oftenfum eft,gs

ab.  cd.
. % /_y ficut abrad c/d,fice/b/ad £/d.& permutatim itaque rur
: ~ fum,vtabsad e/b, ficc/,d/ad f/d, per fzpius allegatam
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decimamfexts huius quinti.Fit igitur vt ficuta/b/ad ave, ficord/ad e/f: atg; rurfum

velutidem a/bsad e/bjficidem ¢/d/ad f/d. Corollarium. .
Comuerfioras @(Et proinde cuerfio rationis, hoc eft,acceptio antecedétis ad exceflum quo ante
tionis. cedens ipfum excedit confequens,fit manifefta.
! Oebpnpo ) Pelleare  x.

Ap § Blae peyiony wod &M duoi 1@ P wAB00s ovvduo AaepCardpene, wod of & duvrd
EMw, & ios s 1 wplaop F apins pEigop fy kad 73 Timegrop F Wiy pEgopisau, kp
Voop,iaopyixp tAaorop,iAaorop. :
Theorema 20, Propofitio zo.
SI fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem 2quales numero,
binatim {fumpte,& in eadem ratione,ex zquali autem prima
tertia maior fuerit:& quarta fexta maior erit:etfizqualis,2qua-
lis:etfi minor, minor. |
Equamrato O RONTIV S. @Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres d/e/f, cum

né refpiciétiaduabus ordinatim fumptis in eadé ratione: vtpote,ficuta/ad b,fic d/ad e,ficutitem
inordinatis. b/ad c,fic e/ad £ Aio quod fi a/fuerit maior ipfa c,eritex zquali d/maior ipfa fictfi
Prima differe £qualis,zqualis:fi auté minor,itidem minor. Sit primim a,maior '}’ﬁ c.Et quo-
tia. nid cft ficuc brad , fic e/ad frerit & 3 conuerfa ratione,ficutc/ad b,fict/ad e,per co-
T rollari@ quartz huius juinti.vcrﬁ c/minorefta, per hy-

[ Eothcﬁn,& bralia quedam magnitudozhabet igitur a/ad

T1. /maiorem rationem,quim c/ad candem bfbcr rimam

1 Sicut rurfum a/ad b,fic d/ad ¢,per hypothefin: & d/ igi-

[ tur ad ¢/ maiorem rationem habet, quim f/ad ipfame.

parté otauz huius quinti. Sicut portd e/ adb, ficfrade:
cecde . Adeandem autem rationé habentium, maiorem ratio-
;’w @ nem habensilla maior cﬁ‘,Fcr decimam ipfius quinti.Et

I & azigitur ad b/maiorem rationem habet,quim f/ad e.
L

. dvigicur,ipfa f/maior eft. € Quod i a/ fit zqualis ipfi 2

eclida diffes .. greur,1p qualis 1p
roatte U erit & d/zqualis ({pﬁ f.habebunt enim a/& c/ad eandem b/ eandem rationem, per
primam partem {eptimz huius quinti.Et quoniam cft ficut a/ad b,fic d/ad e,fictiegs

c/adbfic f/ad ipfam e:habebunt quog; d/& f/ candem rationem ad ipfam ¢. Quz
: autem ad candem eandem habent rationem,zquales adinuicem funt, per primam
Tertia differ Partem nonz ipfius quinti. Aequalis eft igitur d,ipfi f.@Haud diffimilitet oftéde-
rentia. tur,quod fia/ fuerit minor ipfa c: erit confequenter d/ minor ipfaf. Tunc enim ¢/
ad b/ maiorem rationem habebit,quim a/ad ipfam b,per eandem o&auam huius
quinti.Eftauté vt a/ad b,fic drad ¢,per hypothcﬁn:ﬁcﬁtq; c/adb,fic fad e/fc habere
przoftenfum eft. Et proinde f/ad e/malorem rationem habebit, quam d/ad ipfam
«e.Hinc rurfum pér primam Ip:trtc:m decima ciufdem quinti,f7ipfa d/maior erit: &
d/propterea ipfa f/minor. Itaq; fi fuerint tres magnitudines,& aliz cifdé zquales

numero:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttrafic.

Ocden usy Pedbene  xa.
E Ap § rpia peyionykod &R umois 1G> BAT0s advduo Aepfoarvipere, uod ip 75 @urd
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. Theorema 21, Propofitio 21,

' S I fuerine cres magnitudines, & aliz cifdem zquales numero,

binatim fumptz,& in eadem ratione, fuerit autem perturbata
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" eard proportio:ex a:quali vero prima tertia maior fuerit, & quar=
‘ta {fexta maior erit: etfi zqualis,equalis: edfi minor,minor.

ORO NTI VS.€Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres d, ¢, fcum
duabus perturbatim in eadem ratione coaflumptis: vtpote, ficutasad b, fic e/ad f,
ficitq; b/adc,fic d’ad e.Dico quod fi 2/fuerit maior c,erit ex zquali d/maior f: etfi
zqualis,zqualis: etfi minor,minor.Sit primiim a/maior ciam recipio probandum,
quod d/fit maiorf. Et quonid eft ficut bsad c,fic d/ad e,per hypothefinzerit i con-
uerfa ratione,vt c/ad b,fice/ad d,per quartz huius quinti corollarid.Rurfum quo-
: 1 niam a/maior cft ¢,& bralia quzdam magnitudo: habet
igitur a/ ad b/maiorem rationem,quim c’ad eandem b,
per primam partem oftauz huius quinti.Sicut porro a
adb,ficex hypothefi e/ad f:ficiitq; c/ad b, fic e/ad d (vui
nuncoftenfum eft).& e/propterea ad fzmaiorem rationé
] habet,§ ad d Ad qui auté cadem magnitudo maioré ra-
1 tioné habet,& illa minor eft: per fecundi parté decimz
] 1 ipfius quinti.Eft igitur f,ipfa d/minor:& d/proptereama
3 <133 ¢ iorf@Hauddiffimiliterfi a/fueritzqualis ipfi c: often-
@ @ detur & d/zqualis ipfi £ Nanf a/&c, ad eandem brean-
dem rationé habebiit: per primi partem feptime huius
quinti. Et quonii eft ficuta/ad b,fic e/ adf, ficdtq; c/ad b,fic e-ad d: & evigiturad
vtrang; d/& f/eddem rationé habebit.Ad quas auté cadem eandem habet rationé,
ip{z funt zquales:per fecundam partem nonz ipfius quinti. Aequalis erit igitur d,
ipfi £ Item fi a/fuerit minor ¢: dico tandem, ¢ & d/minor eritf: Tunc enim c/ad
b ‘maiorem rationé habebit,quim a’/ad eandem b:per candem o¢taui huius quin-
ti.Et cam fit velut c/ad b,fic e/ad d,ficditq; asad b,fic e/ad f (veluti{upra dedutum
cft) habebit confequenter e/ad d/maioré rationem,§ e/ad f.Ad quam auté eadem
maiorem rationem habet,& illa minor eft:per fecundam partem decimz eiu{dem
quinti.Eftitag;d-ipfa f/minor. _Ergo i fuerint tres magnitudines:&c.vt in theore-
mate.Quod oftendendum fuerat.

) . Oedpnpa kP, Pedbeaie kb,
Ap % dmGeou peyion wj ¥Re &vuic lowe 3 @AFos olivduo Aapfoocvd iy oF & aurd
Aoy ugd & o8 iphdf duTd Noyw tsou.
. Theorema 22, Propofitio. 22.’
I fuerint qualibet magnitudines, & aligeifdem zquales nume
ro, binatim fumptzin cadem ratione : & ex zquali in cadem
ratione erunt.

OR O N T IV S.€Sint verbi gratia tres magnitudines a,b,c,&aliz eifdem nu-
mero zquales d,e,f;cum duabus ordinatim fumptis in eadem ratione:vtpote,ficut
asad b,fic d/ad e ficut auté bsad c,ficesad f.Dico quodd extremz vtriufque ordim§
magnitudines, ex zquali in eadem rationc eruntficut quidé a/ad c,ficd/ad f.Accx:
piantur enim ipfarum a,d/zqué multiplices g,h: ipfarii verob,e,aliz itidqm xzque
multiplices k,):iparil denig; c,f,vtcung; etiam multiplices m,n. Cim fitigitur ve
aad bfic d/ad e:& ipfarum a,d,hoceft primz & tertiz,zqué multiplices fint g, h:fe-
ciidz autem & quartz,vtpote ipfari b,c,aliz itidem zque multiplices k,L.Eft igitue
ficut g/ multiplex ad k/maltiplicé, fic hvad I: per quartam huius quinti.Et proinde
erit,vt k/ad m,fic l’ad n:eft enim ex hypothefi,vt brad ¢ fic e/ad £ & ipfarum b,e,-
qué multiplices'k,kipfari auté c,f, zqueé rurfum multiplices m,n,per cdftructioné.

ZEqud ratios
nemrefpicien
tiain perturs
batis.
Quando pris
ma maior cft
tertia.

Vbi prima 2+
quatur tertigs

Quando pris
ma minor cft
tertia.

&qua ratio
in ordinatis.
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" Sunt ergog,k,m,tres magnitudines,& h,,naliz cifdem numero zquales,cum du-
 abus ordinatim fumptis in eadem ratione:ficut quidem g/ad k,fic hrad ] ficdtq; k/
ad m, ficlad n. Si g/itag; fuerit maior ipfa m,& ex zquali hvipfan/maior erit: etfi

“1 {

ibs e
€ km B I3

LS

zqualis,zqualis:etfi minor,minor,per huius quinti vi
gefimam. A tqui g.h,ipfaria,d, hoceft prime & tertiz
m:fnitudinis(quoad illationis ordiné)datz {unt zqué
‘multiplices:m,n/auté {ecundz & quart,vtpote ipfard
ofzque itidé multiplices.Eft igitur per fextd huiufce
quinti diffinitioné,vt prima a/ad fecundi cfic d tertia
ad quartam f.q{Idem quog; licebit oftendere,vbi plu-
res tribus in vtroq; magnitudind extiterintordine. V-
pote {i fuerint quatuor 3, b,c,d, & aliz quatuor e.f,g.h:
fimiliter oftendemus cum tribus primis magnitudini
busa,b;c,& ¢,f,g,fore veluraad cfic e/ad g.Ecrurfum

cum tribus fuccedentibus (fecunda vtrobique prater--

miffa,& coaffumpta quarta)vepote a,c,d, & e,g;h,con-
cludemus veluti fupra,fore vtasad d,fice/ad h. Et de-

inceps quantumlibet,pro vtriufque ordinis multitudine. Sifuerintergo quzlhbet

magnitudines,& aliz eifd€ zquales numero:& quz fe-) 2,5, c, d.
quuntur reliqua. Quod oftendendum propofueramus.! -
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. Theorema 23, Propofitio 23.
SI fuerint tres magnitudines, aliz'que eifdem 2quales numes
ro, binatim fumptz in.eadem ratione, fuerit autem pertur-
bata earum proportio:& ex zquali in eadem ratione erunt. '

O RONTIV S.¢Sint tres magnitudines a,b,c,& aliz cifdem numero quales
d,c,f, cam duabus in cadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut quidem a/ad b,

fic e/ ad f, ficitque b/ ad ¢, ficd/ad e. Ao fore ex zqua
ratione,ficut asad ¢, ficd/ad £ Aflumantur enimipfa-
rum a,b,d,zque multiplices g,b,k:ipfarum porroé c,¢.f,
aliz itidem zqué multiplices [,m,n. Cimergog,h,ip-
farum a,b,fintper conftrutionem 2qué multiplices, &
partes codem modo multipliciii candem habeit ratio-
nem fumptz adinuicem,per quindecimam-huius quin-
ti: eft igitur vtasad b,fic g/ad h.ficuc autéa/ad b}ic ¢/
ad f,per hypothefin:& ficut igitur g’ad h,fic e/adf,per
vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam m,n, ip(a-
rum e, funt zqué multiplices:erit rurfum per cantfcm
quindecimam huius quinti,vt e/ad £, fic m/ad n. Sicut
porrd c/ad f,fic g/ ad h, fe habere monftratum eft: &
ficut itaque g/ad h, fic m/ad n, per ipfam vndecimam
ciufdem quinti. Infuper quoniam eft ficut b/ad ¢/ fic
d/ad ¢,per hypothefin,& ipfarii b,d/ fumpte funt zqué
multiplices b,k : ipfarii vero c,e;aliz itidemzqué mul-
tiplices I,m.Eft igitur vt h/ multiplex;ad I multiplicé,

23



LIBER V. . s

fic k/ad m, per quatrtam huius quinti propoﬁtionetp. Qﬁenﬁxm eft autem, quad
ficut /adh,ﬁc mad n:Sunt imq’uc g,h,l,trcs mag')ltudmﬁs,& k)m:n’ aliz eifdem
zquales numero,cum duabus in eadem ratione perturbatim coaffumptis-ficut qui-
dem grad h,fic m/ad n,ficut rurfum hrsad |, fic k/ad m_.;Ergoﬁ g/fuerit maiot 1, erit
ex zquali k/maior n:& fi zqualis,zqualis:i autem minor,igndcm minor, per vige-
fimamprimam huius quinti. Porrd g,k/funt zque multiplices ipfarum a,d,prima
& tertiz magnitudinis ( feruato illationis or‘dmc) lautem & n/fecundz & quar-
tz,hoc cftipfarum c,fzqué rurfum multiplices,per. conftructionem. Eft igitur vt
primaar ad fecundam cfic tertia d/ad quartam f: per fextam ciufdem quinti diffi-
nitionem.Si fuerint igitur tres magnitudines,alizg; eifdem zquales:&c.vtin theos
remate.Quod oportuit oftendiffe. L o
' oibpwpee wf, ' Dol kdl. : ‘
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, | Tbeoi'ema 24, ProPoﬁtio 24.

24 (I primum ad fecundum eandem habuerit rationem, & ters
S tium ad quartum, habuerit autem & quintum ad fecundum
eandem rationem & fextum ad quartum:& compofita primim
& quintum ad fecundum eandem habebunt rationem, & tertium

- & {extum ad quartum, : . .

O R O N T 1V S.qCHabeat primiim a/b/ad fecundi c/eandem rationem,quam
tettium d-c/ad quartum f:quintum rurfus b/g/ad fecundum c,eandem quog; ratio
nem habeat,quam fextum e/h/adipfum f/quartum.Aio,quod & compofita primi
/ & quintum a/ g, eandem rationem habebatad idem fe.

2 b cundum c,quam tertium & fextum d/h/ad idem quar-
4 S i, tumf Cim enim fit cx hypothefi,vt b/g/ad ¢ fic e/

ad £:& 3 conuerfa itag; ratione, erit vecsad brg,fic f/ad
feem ¢/h,per corollarifi quartz huius quinti. Przterea quo-
niam ex ip(a hypothefi,eft ficut a/b/ad c,fic d-e/ad £ficut rurfum ¢/ ad bg, ficf/ad
¢/h.Et ex zqualiigitur,ficuta/b/ad bsg,ficd/esad e/h: per vigefimifecidam huius
quinti. Divifz itag; magnitudines a b,b/g, d/e,& ¢/h,
{unt proportionales.Et compofitzigitur,per decimam
otavam ipfius quinti,proportionales erunt: vt a/ g/ ad
brgfic d/hvade/he Receptum eftauté,ficut b/grad o fice/h/ad f. Et ex zquaE igi-
e tunper eandem vigefimamfecundam quini, ficut a/g/
s ‘ad cfic d/h/adf. Ergo fi primum ad fecundum eandem
habuerit rationem, & tertium ad quartum : & quz fe-

quuntur reliqua.Quod expediebat demonftrare.

ay b.c. b’ g d) e f. C’h-
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Theorema 25, Propofitio 25.
25 SI quatuor magnitudines proportionales fuerint, maxima &
) minima reliquis maiores erunt.
m.J.
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ORONTIV S. @Sint quatuor ciufdem generis magnitudines a/b, cvdve, & f,
inuicem proportionales, ficut quidem a/b/ad c¢/d, fic e/ad £fitq; a/b/orhnium ma-
xima,f/verd minima.Dico qudd a/b/& £, reliquis ¢/d/& eAunt maiores. Quoniam
cnim a/b/omnium quatuor fupponitur maxima:maior-eft igitur a/b,ipfa e/magni-
' tudine.A maiori itagsa/b,{ecetur zqualis ipfi ¢/minori,
) £ per tertiam primifitg;a/g.Rurfum, quomii eft veasbs
' ad czd,fic e/ad f,priina autem a/b,maior eft tertia e: &
fecunda igitur c/d,ipfa f/quarta maior erit,per decima-
a quartam huius quinti.A maiori rurfum c/d,fecetur ipfi
frzqualis, per eandem tertiam primi:fic'que o/h.Clim igitur fic vt a/bsad c/d,fices
ad £,& zqualis fita/g/ipfi e, & c/hvipfi f: eft igitur vt a/E/ad csd, ficasgrad c/h,hoc
eft, ficut totum a/b/ ad totum « d, fic ablatum a7g/ ad ablatum ch. Et reliquum
itaque g/b/ad reliquum h/dverit ficut totum a/b/ad totum c/d:per decimamnonam
ipfius quinti.Prima autema/b/maioreft tertia c/d:& fecunda itaque g/b,maior eric

quarta h/d, per ipfam decimamquartam eiufdem quinti. Porrd a/ g/ zqualis

cft ipfi e: & ¢/ hvipfif, per conftructionem. Binz igitur a/ g/ & f, duabus
c/h/ &¢, funt per fecundam communem fententiam zquales.Si au-
tem inzqualia qualibus adiungantur,omnia cruntinzqualia:
per quartam communem fentétiam.Et quoniam ipfis 2/g/
& f/ additur g/b, ipfis autem ¢/ h/ & e/additur h/d,
& maior eft g/b/ipfa h/ d:maiores ergo funt
a/b/maxima & f/minima,reliquis ¢/d/
& ¢/ magnitudinibus. Quod re-
ceperamus oftendendum.
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@Diffinitiones 5.
 Imiles figure funt,quz &angulos zquales habée

§ ad vnum, & que circaanguloszquales funtlates
| ra proportionalia. A

Vitpote,fi fuerint bina triangula a/brc,& dre/finuicem xquian
N la: fueritque angulus qui ad 2/ zqualis angulo quiad d, & qui aﬁlw
ie=dill et angulus eiqui ad ¢, atqueis qui ad : '

crangulo qui ad f/refpSdencer zqualis. fitque infuper vearbs “>

latus ad breyfic dresad e/fiveq bicsad cra, fic esfad £ d: arque

demum ficue vavad arb, fic 7d/ad d/e. Huiufcemodi nanque '
triangula, fimilia nuncupamus: etiam fi fuerint inzqualia. 3

IIAlmmv%qu i oxiparrd ¥ip ) Smep waTigo T oxuudTap indufuoirs Kot adulvos Aée
Yo Gorp. '

Reciprocz autem figure funt, quando in vtraq; figura ancecedé:

tes & confequentes termini rationales fuerint,
De retilineis videtur intelligere figuris . quemadmodtim °
fi duorum retilineorum & zquiangulorum a bres & dibre,
angulii qui fub asb/& brc,ei qui fub d/bs& brescotinetur equa
lem habétium:fuerit ficuc latus asbsad latus brd,fic Latus & by
ad latus brc:aut ficur as/brad bre,fic d/bsad bre. Tali nang mos
do fit antecedentium & confequentium terminorum;hoc eft
comparatorum adinuicem laterii,quz circum quales angus
los,reflexa proportio,reciprocdve rationum fimilitudo:dictis *
tirque eiufcemodi figurz,cim adinuicem comparantur,reciproce.
Wangop kod priooy Noyopividin Tipiddon Aiprroz Jamy § s i SN 9@ P piiop Tuip,SvTwe
75 piigop meoe 3 thaorop,
Per extremam & mediam rationé,re@a linea diuidi dicitur: quis

do fueritficut tota ad maius fegmentum, fic maiusad minus.

Vtpote, fi data re@a linea a/bs diuidatur in punfto c: fues o c b
ritque vt tora a/b/ad fegmentum maius b/c,fic idem fegmen ™ )
tum b/c,ad reliquum ca.

QG- iy mivie oxipatoq & & i koguplic &bl Thir Aoy koS- dyopin.
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4 Altitudo eft,vniufcuiufque figurza verrice ad bafin perpendicus

laris deduta. -

miij.
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Exempli gratia,trianguli a/ b/ ¢ altitudo erit &/ &/ realis

a .
nea, ab a/ vertice ad bafin b/ perpendiculariter incidens. Et 1
hexagoni e/f/g/altitudinem oftendet perpendicularis e/h,que
ab e/vertice, in bafin f/g/deducitur.
. b c A

* Abyos ix Aoywp ouprdidon Agarau,dauep od T AGywp miNkoTsTeg ig” tavmie moRAa@Ax-
T YEGTBO NS, | _ ' '
Ratio ex duabus rationibus, autex pluribus céftare dicitur : qui-
do rationi quititates multiplicacz,aliquam efficiunt quitiratem.
Expreflimus diffinitione tertia libri quinti,quidn rationé adpellemus: quot infuper ras
tiond fuerint fpecies fiue differentiz,atq fingula in vniuerfum comprehenfa rationd difcrie
mina.Nunc porrd diffinit Euclides,quona modo ratio ex rationibus cSponi,feu conftare di
catur.Ea nanqg ratio ex rationibus conftat,fiue coponitur:quarii quantitates inuic€ multipli
catz illam efficere vidétur. De ea rationis cSpofitione,feu rationalium terminorfi illatione,
hic minime velim intelligas:quam decimaquartalibri quinti diffinitione, cSpofitam ratios
nem adpellauimus:acceptionem videlicet antecedentis cum confequente,ficut vnius,ad ips
fum confequens. Aliud fiquidem eft,rationé ex rationibus cSponere:aliud verd in propors
tionibus,a diuifis rationum terminis ad coniunétos fiue compofitos, rationum fubinferre
fimilitudinem. €Ait igitur Euclides,rationem ex binis aut pluribus rationibus componi,fis
ue conftare:cdim datarii rationum quantitates fuerint adinuicé multiplicatz,& aliam quams
piam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas,rationem exprimit, 3uz ex datis
rationibus procreatur.Fit autem huiufcemodi quatitatum multiplicatio,inter duarum tans
tummodbd rationum quantitates. Nam vbi plures {efe obtulerint rationes:ea in primis cols
ligatur ratio,qua ex multiplicatione duarum primarum quantitatii generatur.Ex hac pofts
modum ratione & fequente tertia,alia ratio procreanda eft. Hinc rurfum, per quantitatd
huiufce rationis & fuccedentis quartz multiplicationem,confurgés ratio tandem eliciatur.
Idque deinceps,pro datarum rationum multitudine:fiue darz rationes eiufdem,aut diuerfze
fuerint fpeciei,& fub continua aut difcontinua,ordinatdve feu perturbata proportione con
ftitutz. Adde qudd hzc intelligenda funt de rationibus omnino maioris, vel omnino mis
noris inzqualitatis.Nam fi vna propofitarum rationum foret maioris, altera verd minoris
inzqualitatis (de quibus tertia diffinitione libri quinti) tunc quantitas maioris , per quans
titatem minoris veniret diuidenda : refultans enim quantitas, procreatam inde rationem
oftendet . €Quantitates autem rationum hic vocat Eudides , non eas qux fub datis contis
nentur rationibus :fed numeros, 4 quibus rationes ipfz denominantur. Vt duo, a quibus
dupla: tria, 4 quibus tripla:& quatuor,vnde quadrupla ratio in multiplicibus exprimitur.
Aut in fuperparticularibus ynum & dimidium,a quo fefqualtera: vnum & tertium , i quo
{efquitertia : vnum infuper & quartum ; vnde fefquiquarta ratio nomenclaturam accipit.
Ttem vnum & duo_tertia , vnde rationem {uperbipartientem tertias : atque vnum & tria
quarta, ex quibus fupertripartientem quartas in fuperpartientibus adpelfamus. Haud alies
num habeto iudicium , de rationibus ex multiplici & fuperparticulari ratione, aut ex muls
tiplici & fuperpartiente compofitis: & datis quibufcunque fingularum quing rationalium
fpecierum differentijs. :
€ESTO, LYCIDIORIS INTELLIGENTIAE GRATIA, DA,
tain exemplum ratio multiplex,ipfius inquam a/ad b/dupla:ponanfrgginter & b,alia quaee
dd magnitudo c,fubfefquitertia ipfius a,& fefqualtera ipfius
b.Aio rationem a/ad b, componi fiue conftare,ex ratione a 4
ad ¢,& ratione ¢/ad b.Nam fi quantitas rationis a/ad c,vtpos
te ynum & tertium , per rationis quantitatem ipfius c/ad b,
vnum inquam & dimidium multiplicetur:prouenient duo,a
quibus dupla ratio(qua habet a7ad b)nominatur. Clym enim
omagnitudo ad aszmagnitudinem fit fubfefquitertia,ad b/aus
tem fefqualtera: qualiur igitur partium ceft trium, talium
neceffum eft a/fore quatuor, & b/duarii fimilium. Habet igis '
tur ¥ad brrationem,quam quatuor ad duo:& proinde duplam,ex fefquitertia ipfius ad ¢,

|



. & fefqualtera ipfius ¢/ad bizefultantem. €Sit rurfum in maiorem expreflioném,inter /&

bralia quzdam magnitudo d,fubrripla ipfius c,ipfius autem b/fubdupla.Aio quog rationé

4
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a/ad b, ex rationibus a/ad ¢, & ¢/ad d,atque d/ad bsconftare.
Duco enitn vnum-& tertiii rationis a/ ad ¢/ denominatorem,
in tria denominatorem triplzx, quz eft czad d: fient quatuor,
oftédentia a/ad d/quadruplam obtinete rationem.Et quonid
J/ad b/ ratio minoris eft inzqualitatis, nempe fubdupla: dis
uidam quatuor, a quibus nominatur quadrupla, per duo ips
fius fubduple denominatorem: prouenient enim duo,dupld
(quz eft ipfius a/ad b)rationem deriominantia.Nam cum d/
fubduplum fit ipfius b,& fubtriplum ipfius c:qualium igitur

d/eft vaum,tatium breft duorum,& c/trium fimilium.Irem quoniam a/ad cseft fefquirertid:
ualium propterea o eft trium, aerit quatuor.Sed qualium ceft trium,b/duorum efle de:
ln&um eft: qualium itags brelt duorum,a/quatuor erit fimilium.Quatuor rurfum ad duo,

rationem habent duplam,qu

'3

alem a/ad brobtinere fuppofuimus.€Sed demus exemplum in
ratione fuperparticulari: {itqg a/ad b/fefqualtera, ad czautem
fefquiquinta,& c/ad b/feflquiquarta. Dico rationem fefquals
teram , ex {efquiquarta & fefquiquinta refulcare. Si nanque
multiplicaueris vnum & quartum,per vnii & quintum:pros
uenjet vaum & dimidium,a quibus fefqualtera ratio denomi
natur. Cum enim ¢/{ubfefquiquintum fit ipfius a,& fefquis

, ?ua_rtﬁ ipfius b: qualiii erﬁo partid c/eft quing, talium aerit

ex,8 b/quatuor fimiliii. habent autem fex ad quatuor,veluti
a/ad bsrationem fefqualteram €Qudd fi c/magnitudo fuerit
ipfius asfefquitertia, 8 dupla ipfius b,vt in feciida figura:nd
multiplicabis vnum & tertium fubfefquitertiz(qua eft a/ad
c)denominatorem, per duo,a quibus (?upla ratio ipfius ¢/ ad
b/denominatur.Diuides itaque duo,per vnii & tertium:pros
pterea qudd v/ad ¢/ratio minoris fit inzqualitatis. Vnum igls

tur & textium,efficiunt quatuor tertia:duo autem, tertia fex. .

Diuide itaque fex per quatuor : prouenict vaum & dimidio
um,fefqualterz rationis (qua eft a/ad b) denominator.Nam
ctim ¢/ ad  fit felquitertium, ad b/ autem duplum:qualium
proinde partium c/eft quatuor, talium a/eft crium, & bsduas
rum fimilium.Ratio igitur a/ad b,eft vt tria ad duo,quz fefs
qualtera nuncupatur. @Idem in fuperpartiente ratione tandé
obferuari videbis . Sit enim a/ ad b/ fuperbipartiens tertias:
& inter a/& brincidat ¢, fubfefquiquartum ipfius a,& fefquis
tertium ipfius b.Dico iam rationé a/ad bycomponi ex ratios
ne ¥ad c/fefquiquarta,& fefquitertia ipfitis ¢/ad b. Multiplis
cetur enim vnum & quartum, per vnum & tertium:fiet vni
& duo tertia,vnde fuperbipartiés tertias (qua eft ipfius a/ad
b)denominatur. Oportet enim propter rationum hypothes

es, qualium partium ¢ fuerit quatuor, talium b/fore trium,
& aquinque fimilium. Quinque portd ad tria, eam feruant
rationé, quam a/ad b:népe fuperbipartiétem tertias.fQudd
fi inter a/& c/inciderit magnitudo d,fefquiquinta ipfius a, &
ipfius c/fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus asad d, & &/
ad c,atg c/ad b/itidem componetur. Duco enim vnum & ter
tium rationis c/ad b/denominatorem, in vnum & dimidium
denominatoré rationis quam habet d/ad ¢ : fient duo,a quis
bus ratio d/ad bsdenominatur, vtpote dupla. At quonia asad
d/ratio minoris eft inzqualitatis,népe fubfefquiquinta: diuis
dam ipfa duo per vnum & quintum, in hunc modum.vaum

&quintum,efliciunt quinta fex : & duo,vertuntur in decem

: m.1ij.
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quinta. Diuido ergo decem per fex: proueniunt vnum & duo tertia,x quibus ratio &/ad by
denominanda eft, qux fuperbipartiens tertias adpellatur. Idem per fuperius exs
preflam partium cum rationibus datis, & rationii cum'partibus refpondentiam, deducere
vel facil? licebit:qualium enim partium c/fuerit quatuor,& d/fex,talium bserit trium, & a

‘quinque fimilium.Hinc rurfum cSfurgit a/ad brratio,vt quinque ad tria. @Porrd fi forfitan

in hac partium quotarum, feu fraGionum vulgarium multiplicatione minus fueris exercis
tatus:c6fulito libri {ecundii noftr Arithmetice practice. Nec volumus te latere,huiufces
modi quantitatum(a quibus datz rationes nominantur)tum expreflionem,tum etii muls
tiplicationem,per aftronomicas,hoc eft {exagenarias integrorum frattiones(quz fcrupula,
feu minuta vocant)indifferenter abfolui pofle:de quibus libro tertio ciufdem Arithmeticg
noftrz abunde traétauimus.‘Eft enim fexagenarius numerus, prapter partii quotarum in
€0 contentarum multitudinem,omnibus rerum fuppu tationibus indifferenter adedmodus.
€Conferamus in exemplum vtrung calculum:& primam rationis compofitionem, vbi ras
tionem a/ad b/duplam,ex fefqualtera & fefquitertia c5ftare moriftrauimas,rur{lum examis.
nemus. Muldplico itaque vnum & dimidium,per vaum & tertifi,in hunc qui fequitur mo.
dum.Duco primiim integra in fefe:fit voum integrii. Deinde numeratorem fractionis mul

- tiplicanda,in integrum multiplicantis:atque numeratorem multiplicitis,per integrii mule

Eiu‘f_dE exem
pli fupputa,

tio,p fractios
nes aftronos

micas.

in minuta viginti:fiunt feciida fexcéta, quz diuifa per fexagin- | Integra,| Minuta.| Secda.
ta,reftityunt decé minuta.hzc fubfcribo fuo loco.Deindemuls | 1 30. 00
tiplico vnii integri per ipfa viginti minuta:redeunt minutavi:| 1 20. 00
ginti.hzc noto fub priorib®decem minutis.Poftea duco trigins 10 Foo
ta minuta in vnum integrii: reflituuntur minuta triginta(nam | 20 10
 fratio perintegra multiplicata,fimilem videtur producerefra| 1 30. | G0
&ioné)Quibus fubnotatis, multiplico integra adinuicé, & vad | —3 6

Alius modus
c6ponedi ras
tiones adinui
cem.

tiplicand:procreabuntur enim fractones prioribus haud diffis

miles,vtpore dimidifi,& vnum tertium,qug¢ reductaad vnam fra :><‘:—' 3 _i 2
&ionem fimplicem,efficiunt quinque fexta. Tandem multiplico LI X
fraltiones ipfas adinuicem,numeratores quidem per fefe,atque i BRRPA R
denominatores:fiet vnum tantummodo {extum. Compono vnii I :
fextum & quinque fexta:confurgunt fexta fex,qua vnum valét ) -—:—- Kirs
integrum priori integro adijciendum. R efultabunt itagg duo in- _’-ﬁ 5

tegra,a quibus propofita ratio dupla denominatur.@Vertim idé .
per aftronomica inquiramus fcrupula fiue minuta.Denominator itaque fe{qualter ratios
nis,erit vnum integrum,& triginta integri minuta: ipfius verd fefquitertiz rationis deflo-
minator,vnum itidem integrum & minuta viginti . Sunt enim triginta,dimidium : vigintl
autem,tertiii {exagenarij numeri. Duco igitur triginta minuta,

tantummodbd reftituitur integrum. Compono tidem decem,
viginti & triginta minuta,confurgét fexaginta, qua vnum valent integrum priori demum
adiungendum.Proueniunt igitur ex hac quétitatum multiplicatione duo integra,  quibus:
dupla ratio(qua erat a/ad b)venit denominanda.In cateris refpondenter facito,fiue vulga
ribus,fiue aftronomicis iuiet vti fraltionibus. ‘ '

€EST ET ALIVS RATIONALIVM QVANTITATVM
multiplicandi modus,ipfis potiffimum numeris,ad numeriimve relatis quantitatibus pecu
liaris: fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inzqualitatis ratione proponantur. Nam ex
eorundem: numerorum fub datis rationibus conftitutorum multiplicatione,numeri procres

~ antur,fub compofita,vel inde conftante ratione fe habentes. Multiplicandi funt itagg prim@

Primii exems
I de cSpos
ftione multis

plicis.

" antecedentes numeri adinuicem, & antecedens ipfius compofitz rationis efficietur. Deinde

confequentes itidem inter fefe ducendi,vt confequens eiufdem rationis generetur. @Repes
tatur in maiorem fingulorum euidentiam , antecedentis primz compofitionis exemplum:
{intqs rurfum numeri,tria ad duo in ratione fefqualtera, & quatuor ad tria in fefquitertia
ratione conftituti. Duc igitur anntecedentes numeros Telaual .
. s . . qualtera. [3——2
inter fefe,vtpote quatuor in tria: fient duodedim,quz {Ratio { P

e . 2 fefquitertia. | 4——3
pro generatz rationis antecedente fubnotabis.Poftea 5 —r— iz —%
confequentes;hoc eft tria & duo,inuicem mulplicato: P potta.
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fient fex,eiufdé produdle rationis confequenté exprimétia numerd. A tqui duodecim ad fex,
dyplam conftat obtinere rationem, ex fefqualtera & fefquitertia refultanté. €Sint rurfum
binz rationes,altera quidem fubfefquitertia, vt trium ad quatuor: altera verd dupla,veluti

e quatuor ad duo.Si compofiti ex his volueris obtinere
gﬁgﬂumrm' . 3 :' ratio_nem',ducito tria in %uztuor,vnum videlicet antes
foualfera tatio Ig_’s cedentium imreliquum: fient duodecim. Poftmodiim

: ¥ ipfa confequentia inuicé multiplicato,vtpote quatuor

in dio:fient o&to.Porrd duodecim ad o&o, fefqualterd rationem obferuant,qualem exems
plo quarto(denominatorem duplz, per ipfius ubfefquitcrtiz denominatorem diuidendo)
L, . ' . reperimus. @Haud diffimiliter ex fefquiquarta & fefs
atio { }::‘fﬂu;:];:;:&- S—T;-]' quitertia,veluti quing ad quatuor,& gu;]tuor ad tria,
Superbi amq:ns o :o_i = luperbipartiens tertias producetur : quemadmodiim
pe parte : | obie@ta méfirat formula.Ex antecedentium nangg mul
tiplicatione,fient viginti:ex multiplicatione verd confequentium,duodecim.continent auté
viginti feme! duodecim,& duo infuper eorundem tertia. €Et proinde non minus facil? col

1 ligem®;ex quintus

. ¢€Quintupla. s I . €Dupla. 2 1] Beraexd
g’o {Subdupla. ok 4 Ratio {Se quitertia. | 4——3 | ’fil:ni‘ 2‘:}&:&:‘
+ {Dupla fefqualtera. 10——4 | Dupla fupbipti€s tertias| 8———3 | plam, fefqualcera:

necnon ex dupla & fefquitertia, duplam fuperbipartientem tertias refultare.Sed hac de ras
tionum compofitione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint fatis,

Corollarium.

C€HINC FIT MANIFESTVM QVO'D ST A QVALIBET R A
tione compofita,vnaquags componentium fubtrahatur : profiliet ipfarum componentium
reliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter 2 qualibet:fed minor tantim a
maiori.-Hzc autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplicas
tionem abfoluitur:ide rurfum dupliciter.€In primis ‘enim fi compofit rationis denomis

" natorem,per denominatorem alterius componétium diuiferis:habebis reliqua rationis des

nominatorem,fiuenumeros in relicta ratione c5ftitutos.Oportet auté (vbi alterius vel veris
ufq rationis denominator,integro & fracto exprimetur numero)ipfa integra ad fimile ges
nus denominationis cum propria,vel occurrente fraftione reducere: poftea numeratoré dis
uidends rationis,per communé multiplicare denominatorem,fiet enim relicta rationis,nus
merator . Deinde numeratorem diuidentis , in eundem communem denominatorem duces
re, nam eiufdem reli@z rationis prodibit denominator . Quemadmodiim ex fecundo libro
noftrz deprehendere potes Arithmeticz. €Refumatur in exemplii ratio dupla,ex fefquis
tertia & {e{qualtera refultans: fitqg propofitam alteram componentium, vtpote fefquiters
tiam,ab ipfa dupla ratione fubducere. Denominator itagp fefquitertig,eft vnum & tertium,
5 >< 4 gug quatuor efficiit tertia:duo auté,a quibus dupla denominatur ratio, con
3 3| ficiunt rertia fex. Divide itagg fex tertia,per quatuor tertia,in hunc modii.
' 18 " Duc fex in tria,fient decem & ofto:& rurfum quatuor per tria multiplicas
. Iz to, fient duodecim. Et quoniam decem & oéto continent femel duodecim,
& alteram eorundem partem:reli@a itagp ratio,felqualtera eft.@Detur rurfum fefqualtera
ratio,a qua velis auferre fefquiquintam.Ex vno itag & dimidio,a quibus {efqualtera deno-
3 >< 6 | minatur,fiunt tria feciida: ex vne autem & quinto,ipfius fefquiquintz des
1 5 | mominatore, fiunt quinta fex. diuidenda funt igitur tria fecunda, per fex
.S § quinta.Duc itagg tria in quingg,fient quindecim:poftea fex in duo multipli
R cato,prouenient duodecim .Et quoniam quindecim ad diodecim rationem
habent fefquiquarti : idcirco reliéta ratio fefquiquarta dicetur.Nam ex fefquiquarta & fefs
quiquinta ratione, fefqualtera(veluti{fupra deduximus)generatur.

@POTERIS ET I'DE‘MAPER NYMEROSIN DATIS RATIO:
nibus conftitutos refpondenter abfoluere. Détur enim rurfum numeri, fub antecedentibus
rationibus c5ftituti,vtpote duo ad vaum in dupla,& quatuor ad tria in fefquitertia ratio+

~ ne fe habentes:fitque veluti prius,fefquirertia ab ipfa dupla ratione fubducéda. Scribatur

m.iix'j.
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in primis fefquitertia, fub ead€ ratione dupla. Poftea 13 1] Dupla,diuidenda.
<3
6——)

. multiplicato duo in triahoc eft,antecedés dividendz Sefquitertia.
rationis,in confequés dinidétis-fiéc fex.R‘urf!u.n duds | Selqualtera relicta.
to vni in quatuor,vepote confequés ipfius dividend2 — -
rationis,in dividentis antecedens: fient quatuor. A ratione igitur quam habent fexad quas

Aliud ex2pld ¢or reli®a ratio denominanda eft:quz rurfum offenditur felgualtera. QSubducamus rurs
fum ad maiorem fingulorum refpondentiam,i fefqualtera ratione,prafatam rationem fefs
Tiquin{\_t?n. Propone ;taqt:; tibi numcrofs_ fyb datis rationibus conftitutos:vepote,tria ad

uo in fefqualtera , & fex ad quinque in felquiquins . —— ; -
ta.Et pog‘tla fefquiquinta fulgﬁﬁ?ualtera,du‘iitg tria E-><; ﬁiﬂ:?k::: l:‘at:xo‘.‘
in quinque:fient quindecim . poftea multiplicato duo 6> = 1:15Lliuarta.
per fex,prouenient duodecim . Habent autem quins 151 .q“ quarta,
decim ad duodecim,rationem fefquiquartam, qualem fuperius offendimus.Haud aliter,de
czteris quibufcungg inuicem fubducendis facito rationibus. & fi minus in hoc genere cals
culi fueris exercitatus, ad caput fecundum libri quarti ipfius A rithmeticg noftre céfugito.

, Oebpupe @y Deibears  a. ) .
=Y A apiyon kod % woepadh iy pappay Tk Nad P &urd UG- Svmmx, meos ERaNaBlp
og okt Paaws, |
Theorema 1, Propoﬁtio I.

5 EHR iangula & parallelogramma, qua fub eadem funt alti= r
Q@ tudine:ad fe inuicem funt,ve bafes.
SHORONTIV S.@Sint bina triangula a/b/c/& a/c/d,totidémque pa-

rallelogramma e/c/quidem atque of, fub cadem altitudine, feu perpendiculari ex

- as vertice in b/d/ ba?m incidente conftituta.Aio triangulumas bsc ad triangulum
:{u&‘:’ 5% a/c/d/fe habere,veluti bafisb/c/ad bafin ¢/d. Cimenim e/c/ & ¢/f/ parallelogram.
ma,in cadem fintaltitudine:in dire€tum eft igitur e/a/ipfi a/f, atque breipfi c/d,&

proinde e/fipfi b/d parallcla. Producatur igitur retab/d/ ex vtraque parte in ¢d-

tinuum re&img;,ad g/& bypun@azper fecundum poftulatum.Secetur deinde brgy

zqualis ipfi brc,necnon d/I/& I/bvipfi c/d/zquales:pet tertiam primi.& per prima

Primadedus Ppoftulatii,conne@antur a/g,a/l,& a/h/lincz re€tz.Ciim itag; g/b,ipfi brc fit zqua-
&io theores  Jisierunt triangula a/g/b/& a/b/c/in bafibus zqualibus,& incifdem parallelis e/f/&
;‘m‘ e 3 £ g/hrcontlituta,& proptereainuicem aqualiazper trigefi-
mamoctaui primi.& proinde a/c/d,a/d/l/& al/h/eriane

gula,z?lualia quog; crunt adinuicem. Quotuplex igitur
cft g/c/bafis,ipfius b/ctotuplex eft tridguld a/g/c,ipfius
/ a/brestridguli.quotuplex rurfum eft c/h/bafis 1pfius c/d:
totuplex eft &a/c/h/triangulum, ipfius trianguli a/c/d.
8 b€ d 1T h Sibafisitagsg/c,maior cft bafi c/h: crit a/g/c/triangu’

* lum,triangulo a/c/h/proportionaliter maius.Et i g/c/& c/h/bafes,fuerint inuicem
®quales: crunt a/g/c/& a/c’htriangula,zqualia quoque adinuicem. Quaod fi bafis
g/C;minor extitefit bafi ch:erit &a/ g/ ¢ triangulum, ipfo a/c/h/ triangulo 2qué
ttidem mipus. Quatuor itaque magnitudinum, duard inquim bafiumb/c/& c/d,
totidémg; triangulorii a/b/c/& asc/d, fumpta funt zqué

m\ multiplicia primz & tertiz: nccnon fecundz & quartz,
g/c. oh. |argre. |arch. | alia vicunque 2qué multiplicia. Etficut multiplex pri-
rc. ] od. Taibve. Tad. | me magnitudinis,ad multiplex fecunda,hoc eft,g/c/ba-
N—? ~—fis,adbafinc/h: ficmultiplex tertiz, ad multiplex quar.
tz,vtpote a/g/c/triangulum,ad triangulum a/C/h,(E habere praoftenfum cft.Sicut




~LIBER . VL. . 141

;gitur prima,ad fecundam przdictarum magnitudinum,fic tertia ad quartam: pey

extd ipfius quinti diffinitioné. V't bafis ergo b/c,ad bafin ¢/d:fic triangulumabrc, ,

ad trianguld a/c/d. Quod prius veniebat oftendendum.@Infuper quoniam a/b/c/ Secunda thes

triangulum, & parallelogrammd e/c,in eadem funt bafi,& in cifdem parallelis con- ﬁ,’;’:;ﬂ;ﬁﬁ

ftituta:duplum cft ¢/c/parallelogrammum ipfius a/b/c/tridgulis per quadragefima Ielogrammis:

primam primi:& propterea c/f/parallclogrammumipfius trianguli a/c/d itidem S

duplum.Sunt igitur e/c/& ¢/f/parallelogramma,ipforum a/b/c/& a/c/d triangulo-

rum zqué multiplicia.Partes autem zqué multiplicium,candem rationem habent

fumptz adinuicem:per decimamquintam quinti. Vtigitura/b/c/triangulii,ad tri3-

gulumasc/d: fic parallelogrammum esc,ad ¢/f/parallclogrammum.Oftenfum eft

| Brecdfabicacdlerc.of.| autem a/b/c/trian:Fulum,ad tridgulum a/c/d/ fe habere,

veluti brc/bafis,ad bafinc/d.Binz itaque rationes,vtpo-

te b/c/bafis,ad bafin ¢/d, atque parallclogrammi e/c/ad -

c/Eparallelogrammum,ezdem funt cum ratione ipfius

yb{cxtrianguli,ad trifgulum a/c/d. Quz autem eidem funt ezdem rationes, &ad-

inuicem funt ezdem: per vadecimi ciufdem quinti. Eft igitur vt bafis b/c,ad ba-

fin d:fic parallelogrammum e/c,ad o/f parallclogrammum. Poterit & ipforum Notandum.

parallelogrammorum ratio,quemadmodam & triangulord, feorfum demonftrari: "

defcriptis fuper g/b, d/ 1, & I/h/ bafibus, & in cadem altitudine parallclogrammis.
Triangula itaque & parallelogramma, quz {ub eadem funt altitudine:ad fe in-

uicem funt, vt bafes.Quod erat oftendendum.

Osdgnpee B, Pedbeare p.
Ap piydve meepi piap TEp wAfobp x0T me ivdGe Toepd AKNOS, vt N oyop TEuE Tie
F Brplvs ahfbpas : k) idep of 7 Brylvs wAfgac dnvdihoyop TnbBaryy i idF s Touig
WA i EudEayTreepae Thid Noarig isau 78 Tprybns @A fbedy mocpaRwhog.
Theorema 2, Propofitio 2. |
[ trianguliad vnum lateram a&a fuerit aliquarecta linea pa
rallela:proportionaliter fecatipfius triifuli latera.Etfi trian-
guli latera proportionaliter fecta fuerint:ad fegmenta conexa re-
&a linea,parallela ad reliquum erit ipfius eriangulilatus.

O RON TV S.q[In trigulo enim a/b/cagatur re€ta dve, ipfi b/cAateri paral-
lela.Dico quod ipfa de,fecat a/b/& a/c/latera proportionaliter: ficut quidem a/d/ ,
ad d/b,ficase/ad e/c.Conneantur enim b/e/& ¢/d/linex re€te: per primil poftu- Prima theore

’ latum. Erunt itaque b/d7e/& c/e/d/triangula, in eadem matis pars.

bafi d/e,acin cifjé parallelis b/c/& dve: & proinde inui-

cem zqualia,per trigefimamfeptimd primi. Eftauté &

“asdre,aliud quoddam triangulum. Idem porrd triangu-

lum,ad zqualia triangula candem habet rationem:perfe.

ptimam quinti. Ergo ficutasd/e/ triangulum, ad triap-

, . gulum brdve :fic idem triangulum a/dve, ad cresds trie

angulum . Eft autem a/ d/ ¢/ triangulum, ad triangulum b/ d ¢, veluti bafis a/ d

ad bafin d/b: per primam huius fexti . funt enim fub codem vertice ¢, & proinde

. fub eadem altitudine . Etficut igitur bafis a-d, ad ba-

Twd. dbladebidicfadewed| fin d/b : fica/d/estriangulum, ad triangulumc/ e/ d,

- per vndecimam quinti. Sicut rurfum a/d/e/triangu

. lum,ad triangulum ce/dific bafis a/¢,ad bafin e/c,per

eandem prim3 huius fexti.funt enim a/d/e/ & c/erd/ .

d

b c
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triangula,fub eodem vertice d;t;( bg}b u:cb:;' oo:/f; ué;ca; altitudénbz‘?t ficut igitur

Jedacce| a/d/bafis,ad bafin d/bdic bafis a/e,ad bafin c/c,perean

fud dbjacegedic ) dem vndecimam quinti.Secat ergo d/e/ parallela,ipfa

& b/ & &/ c/latera,in punétis d/& ¢/ proportionaliter.
Partisfectde @ Scdiamefto vtard/ad d/b,ficaserad e/c: & coneta-

demdftratio. ¢yr reéta dve,per primum poftulatum.Aio verfa vice,d/e/ipfi b/e fore paraliclam.

Cénexis cnim(veluti prius)b/e/atg; c/d/reétis,per idem primum poftulatum:erit
rurfum,per primam huius {exci,triangulii a/d/c/ ad triangulum b/de, veluti bafis -

 [we.ve] ad.db wdebidre] asd/ad bafind/b.Atficutasd/ad drb,ficper hypothefin

ase/ad e/c.Et ficut igitur per vndecimamquintia/e/ad

W e/cfic a/d/e/triangulii,ad trianguliib/d/e.Sicut rurfum

per candem primd fexti,ave/bafis,ad bafin e/c: ficidem

tridguld a/d/e,ad triangulum c/e/d.Et proinde ficut a/d/e/triangulii,ad triangulum

adiebdieae.crcude ved|>d/eficidem trianguluma/d/e,ad trianguliic/e/d, per

vndecimi ipfius quinti.Idem ergo triangulumasdve,ad

ipfa b/dre/&c/e/d/ triangula,candem habet rationem.

- Ad quzautem triangula,idem triangulum eandem ha

bet rationem:& ipfa funt inuicem zqualia, per nonam

ciufdem quinti.Acqud cft igitur b/d/c/trian(gulum, ip-

fi c/erd tridgulo.Qua cim in cadem finc bafi d/e,& ad

ca{dem parces:& in eifdem quoque funt parallelis, per

d trigefimamnoni primi. Parallela eft itag; d/e, ipfi brc.
Sitrianguli ergo ad vaum latus : &c. vtin theoremate.
b € Quoddemonttrare oportcbat.
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B Theorema 3, Propofitio 3.
QI trianguli angulus bifariam fecetur,difpefcens autem angu ;
lum recta linea fecuerit & bafin : bafis fegmenta eandem ha-
bebunt rationem, reliquis ipfius trisguli lateribus.Et fi bafisfegs
~ mentaeandem habuerint rationcm,relicluis ipfius trianguli late=
ribus:a vertice ad bafin coniuna rea linea, bifariam difpefcit
trianguli angulum., ' .
ORONTIVS. Sit datum a/b/c/ triangulum, cuius angulus b/a/c/bifariam
.{ecetar,per nonam primitreéta quidem a/d,bafin ipfam b,citidem fecante in pun.
gignc oSpos €to d.Ato qudd b/d/ad/d/c/fe habet,vt basad asc.Per datum enim punétum b,da-
tio. t reétz linex a/d,parallela ducatar bre, per trigefimamprimam primi: produca-
e tirque C/a/rcég:,per fecundum poftulatit,donec conue-
nerit in punétd e/cum ipfa bre, feceritq; tridguli brerc.
'Conueniet autem c/a/cum bre, per quintum poftulata:
propterea g anguli e/b/c/& bsce,duobus rectis funt mi
nores. ni angulus c/b/c,exteriori & oppofito a/d/c:fcr
vigefimamnonam primi eft zqualis:& duoangulia/d/cs
b d o .- . . e
& d//astrianguliasd/c,binis rectis minores exiftit,per
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ipfius primi decimamfeptimd. His ita conftruétis, qucniam in parallelas 2/d &
b/ e,rectz incidunta/ b/& ¢/c zqualis eft angulus a/bseralterno brasd,necnon in-
terior a/¢/b/exteriori & exoppofito d/a/c,per vigefimamnon3 primi.Atqui bra/d/
& d/ascanguli,funt inuicé per hypothefin 2 ch:duo itag;anguli a/bse/&asesb,
&quales proinde funt adinuicem.hinc latus a/b,lateri a/e,per fextam primi,zquale.
‘Trianguli dem@ bre/c,ad latus bre/aéta eft parallelus axg,pcr conftructioné: {ecat
igitur a/d/proportionaliter ipfius trianguli latera,per fecundam huius fexti, ficut

Prime partis
oftenfio.

quidem b/d/ad d/cfic e/a/ad a/cIpfi porro e/a,oftéfa cft zqualis bra.zqualesaute . -

ad candem,candem habét rationem:per ﬁ:gtimé’ quinti.Ec ficut igitur brd,ad drer -+ -

ficbsa,ada/c.q(Sit autem vt brd/ad dsc,fic brasad a/c:& conne@atur a/d/re@a,per
Erimum poftulatum. Dico verfa vice,quod a/d/ reétabifariam difcindit angulum
va/c. Conftruta enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft,ficut
b/d/ad dc,ficb/a/ad a/c.{ed per fecundi huius fexti,ficutb/d/ad d/c,fic e/asad aze:
bracarc.| brd.drcJeraarc.| intrianguloenimbre/d,ad latus bre/alta eft paralle.

ad a/c, eidem rationi bsd/ad d/c/ funt ezdem : & pro-

ptereaczdem adinuicem,per vndecimam quinti.Ee fi-
cut igitur brasad arc,fice/asad eandemasc. Qua autem ad eandem,candem habent
rationem:zquales funt adinuicem, per noham ipfius quinti.Acqualis eft itaque b/
a,ipfie/a:¥ proinde qui ad bafin bre/funt anguli,adinuicem zquales,per quintam
pnimi, hoc eft, a/bresipfiacesb. Et quoniam parallela eft a/d/ipfi bre, & in eas inci-
dunta/b/& e/c/linez re€tz:zqualis cft angulus bra/dsalternoasbre, necnon & ex.
terior angulus d/a/cinteriori & oppofito a‘e/b, per vigefimamnoni ipfius primi,
Oftenfum cft auté,angulos asb/e/& ase/b/fore inuicem zquales. quz verd zqua-
libus zqualia funt,ca quoq; inuicem funt zqualia:per primz communis {ententiz
interpretationem. Acqualis eft igitur angulus bra-d,angulo d/a/cEt proinde angu
Tus brasc,fub a/d/reta bifariam difcinditur.  Si trianguli itaque angulus bifariam
{ecetur:& qua fequuntur reliqua. Quod demonftrandum fufceperamus.

xdpype oY Pedbears .
QpicmpovieyBrydvopaidhopopéoip of a@heweos ad whdl T |Ges yovices’:kj S péNoyor ek
zsd s 10 yovias AsoTavsG wAwepod.

| Theorema 4, Propofitio 4.
4 AEquiangu\lorum triangulorum, Froportionalia funt latera

quzcircd a:qualcs angulos:& fimilis funt rationis,quz zquas
libus angulis latera fubtenduntur.

ORONT 1V S.Sint bina triangula inuicem zquiangula,a/b/c/& d/cefitl
angulus a/b/c/zqualis angulo d/c/e,& bra/c/angulus ipfic/dre,atqs asc/bripfi angu-
lo dzesc. Aio latera ipforum triangulorum a/b/c/& d/c/e/qu circum zquales an-
gulos,fote proportionalia:& qua angulis fubtenduntur zqualibus,ciufdem cffe ra
tionis. Conftituatur enim b/c/latus,in dire€um ipfius

cseid autem efficietur, cam anguli b/c/d/& d/cse/ binis

© re&is fuerint 2quales,per decimamquart primi. Pro-

ducantur infuper b/a/& e/d/latera in recti & continud

ad partes a/8 d,per fecundum poftulatii:donec tandem

~ in vhum congrediantur puncti. Id enim per quintum

- a/bre/& ase/b, duobus redis per decimafeptimd primi

Pars {ecunda
theoreématis,
conuerfa prie
me.

lus a/d.Binz itaq; rationes,b/a/inquimad asc, & esas -

Conftru@tio fi
gurz.

poftulatii cuenire neceflum eft, propterea quod angul.i
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funt minores: & angulus d/e/cangulo a/c/b/ per hypothefin eft zqualis. Ex quo
fit, vt anguli a/bre/ & d/e/b, eifdem angulis a/b/cs & a/c/ bs fint zciualcs : & pro.
inde binis retis itidem minores.. Et quoniam ex hypothefi angulus'd/ c/¢, ins
teriori & oppofito ad caldem partes a/b/c/ eft zqualis angulo, necnon & a/c/bripe
N I fi de/ev itidem interiori & oppofito qualis : parallcia
- eftigitur c/d/ipfi b/f,& a/criplt f7e,per vigefimamodcta-

ruam primi.Parallelogtammum eftitag; a/c/d/f: & pro-

inde a/c/latus oppofito f7d/ zquale, fimiliter & a/f/ipfi
. -c/d,per trigefimiquartd ciufdé primi. His ita conftru

<tis,quonid trianguli b/fc, ad latus frc,ataeft paraller

Demdftratio
theorematis. -

laasc:fecat igitur a/c,ipfius trianguli latera proportio-
b < ¢ naliter,pet fecundi huius fextisficut guidcm /a/ada/f,
: habent rationé:& eadem ad zquales, per feptimi quin-
b die. b cm’\ti. Etficut igitur a/b,ad dcfic b/c, adcre.Et permuta-
w fextam ciufdem quinti . Item quoniam ipfius trianguli
b/ 7 ¢, ad latus b/f, a&a eft parallela c/d :fecat rurfum
(ot e t 10 N
S T exti,ficut quidéb/c,ad cresficf/d,ad d/eIpfi porrd £/ d,
- |ad e/d,per eandé feptimd quinti. atq; rurfum permutae -
- tim,per ipfius quinti decimamfexta,ficut brc/ ad c/a:fic
&c/c/ad e/d. Suntigitur tres magnitudines a/b,b/c,& c/a:& aliz eifdé zquales nu
Talbbicaas . dicre,ed. Encro d/c,cre,& e/d, cii duab? fumptis in eadé ratione.&

" fic bresad e/e. & zqualis often(a eft a/fipfi c/d-zquales autem ad candem; eandem
tim infuper,ficuta/b,ad bsc:ficd/c,ad cre,per decimam--

cadem c/d,ciufdem crianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius
j " 1ofkéfa eft zqualis a/c. Er ficut igitur b/c,ad creficvar

cre/ad e/dJam itaq; oftéfum cft,ficut a/b/ad bre/fic dre/ad credficiegs brciad c/a fic
N/ \_/ x zqua igitur ratione,erit ficut bra,ad a/c:ficetii c/d,

o ~ - addre. Aequidgulord itag; triangulord a/b/e/& d/cve,
proporttionalia funt latera quz circii zquales angulos:& fimulis funt rationis que
zqualibus angulis fatera fubtenduntur.Quod demonftrandum fuerat.

. @edgnpor [ Pedteoig t
Ap: dWo Tpipeove Tig WAl acidNopop Yy, iCybvim tsou T Bipava kol iGes U Toe
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Theorema 5, - Propofitio * §. :
I duo triangula,latera proportionalia habucrint:xquiangula
erunt triangula, & 2quales habebunt angulos fub quibus eiufz
demrationis latera fubtenduntur. - o -

ORONTIVS. Hzc eft conuerfa prcedentis: que non potuit eadem figu-
ra,vel deductione(quemadmodiim fecunda & tertia obferuauimus propofitionc)
demonttrari. Sint igitur bina tridgula a/b/c/& d/e/f habentia latera proportiona-
' liasficut quidem a/b,ad brcjfic d/e/ad e/fficitg; bie/ad

. c/afic esf/ad f7d. Aio triangula ipfa a/b/c/& dre/f;, fore
. &quiangula : & wquales angulos comprehendere , fub
‘quibus ciufdem tationis latera fubtenduntcur : vtpote,

f -angulum a/b/c,equum fore angulo dse/f, & angulum
- brcsasangulo e/f/d, atque angulum bra/c/angulo e/d/f.
. Ad datam enim rectam lineam ¢/f,& dataillius pun-

- &a.e/&f,datisangulis reilineis a/b/c/&a/c/b,equales
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anguli conftitudtur,per vigefimameertiam primi: f2e/g/quidem ipfi a/b/c,& e/f/g/
ipE:/C/b- Et quoniam anguli a-b/c/ & asc/b, per dccimamﬁ:gtimam ipfius pri-
mi, binis rectis {unt minores:& f/ ¢/ g/ itaque ac e/f/g/ anguli binis itidem rectis
minores erunt.Conuenient crgo tandem e/g/& £/g/rectz linez,per quintum poftu
latum. Conueniantad pun&tum g. triangulum critigitur ¢/£/g:& reliquus angulus
qui ad g,reliquo qui ad 2/zqualis,per- corollarid trigefimafecundz eiufdem primi, -
vni cum ipfa tertia communi {ententia. Aequiangula funt itaque a/b/ o/ &e/frg/ ‘?u’}fiﬁ“‘“ de
triangula,& proinde lateraipforum proportionalia, quz circum zquales angulos: )
& fimilis funt rationis,que 2qualibus angulis latera fubtéduntur,per quarta huius
{de-effab. bicfgre e/t | fexti. Eftigitur ficurasb/ad b/o/fic gresad e/fficut por-

= roa/bsad bre, fic eft per hypothefin dre/ad ipfame/f.

7., Ec ficueigitur dzesad e/ffic g/e/ad eandem e/f, per vn.

. decimam quinti.Qu#zautem ad candem eandé habent
rationem,zquales {unt adinuicé,per nonam quinti: zqualis eft igitur d/e, ipfic/ g
Haud diffimiliter oftendemus d/f, ipfi f/g/zqualem.cadem cnim c/f/ad vtranque,
tum cx hypothefi,tum ex quarta huius fexti,eandem habet rationem:népec quam
brc/ad c/a. Ad quas porro magnitudines, eadem magnitudo eandé habet rationé,
ipfz {unt zquales,per eandem nonam quinti. Et quonid zqualis eft d-e/ipfi c/g,
vtrique autem cdmunis ¢/fibinz itaq; d/e/& e/f/trianguli dre/f,duabus f/e/& e/g/
trianguli e/ £/ g/ funt zquales altera alteri.& bafis d/f,bafi f/g/ zqualis. Angulus
igitur d-ef, angulo f/e/gAub xqualibus rectis comprehenfo, per octavam primi,
cft zqualis. I\ic diffimili via demonftrabimus,angulum e/df, angulo ¢/g/f 2qua
lem:atq; e/f/d,ipfi e/f/g femper enim ipforum triangulorum binalatera,binis late.
ribus alterum alteri offendentur zqualia:necnon & bafis,bafi 2qualis.Etcétentos
propterea fub zqualibus lineis reétis angulos,zquales habebunt : per eandé oéta-
uam primi.His przoftenfis,quoniam angulus d/e/f,zqualis eft angulo f/c/g: cidé Refolutiothe
quog; angulo fre/g;zquus eft per conftruttionem angulus a/b/c.Duo itag; anguli orematis.
a/bro& dre/f eidem anglo fre/g/funt zquales:& proinde zquales adinuicem,per
primam communem fententiam.Pari di?curf'u angulus a/c/bangulo d/fre:necnon
&brasc/angulus,ipfi e/d/f/angulo cdcludetur zqualis. Acquiigufa“ funt itag;asbsc,
& d/ccinfi/f triangula. Si bina ergo triangula: &c. vt intheoremate. Quod oportuit
oftendiflc.

Osdgupx 5 Poddtore 5.
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| Theorema 6, Propofitio 6.
6 Ibinatriangula vnumangulum vniangulo 2qualem habue-
S rint, & circum zquales angulos latera proportionalia: 2quis
angulaerunt triangula, & zquales habebunt angulos,fub quibus
ciuf{dem rationislatera fubtenduntur.
OR O N T IV S.€Sint rurfum bina triangula a/b/c/& d/e/f habétia vnum an-
gulum vni angulo zqualem,vtpote cum qui ad brei quiad e:atque circum eofdem
xquales angulos latera proportionalia,ficut a/b/ad bre,fic d/e/ad e/ Dico ipfa tris-
gulaa/b/c/& d/e/f,fore 2quiangula: & angolum brasc/angulo e/d/fatgsascrb, ipfi
d/f/e/refpondenter coxquari. Ad datam enim re@am lineam dse, datimg; illius Figure comw
pun&tum e, vtrig; zqualium quiad b/& e/funt angulord,zqualis angulus conftitua Pofito.
tur d/e/g,per vigefimamtertid primi:& per eandem;,ad punéti d,ipfi angulo brases
n.j.
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zqualis rurfom conftituatur angulus e/d/g.Et quoniam duo angulia/b/c& baes
funt minores duobus re&is,per decimamfeptimam ipfius primi:erunt & ipfi angu-
li d/e/g/& e/d/g/binis itidem reétis minores.Conuenient ergo tandem d/g/& c/g/
rectz in continuum produ&z,c})cr quintum poftulatum:fit illarii concur{us in pun-
&og. Triangulum crit itag; d/e/g: & reliquus angulus qui ad g, reliquo quiad s

theorematis. gqualis,per tertiam communem fententiam, & ipfius trigefimefccund= primi co-

Refolutiodes

rollarium. A equiangula funt itaque a/b/c/&dse/g/trid-

4 gula:& proinde latera ipforum proportionalia,(imilifq;

rationis erunt quz zqualibus angulis latera fubtendun-

' . tur,per quartam huius fexti. Et ficutigitura’ bsad brc,
£ ficd/esad e/g Sicut porrd a/b/adbrcyfic perhypothefin

d/e/ad e/ Et ficut igitur dre/ad e/ffic ipfadresad e/ g
quz enim eidem funt ezdem rationes, & adinuicem funtezdem, per vndecimam
quinti.Eadem itaque d/e,adipfas e/f/8& ¢/g/eandem habet rationem:zqualis eftigi.

[d/e. e/f[asb. bic [ dre- esg. | tur e/fripfi e/g, pernonam ipfius quinti. His ita pra.

mbftrationis, ——— <" oftenfis, quoniam zqualis cft e/ f/ ipfie/ g, vtrique au-

X— tem cdmunis d/e:binz itaq; d/e/& e/f triangulid/ e/ f,
duabus d/e/& ¢/g/ trianguli d/e/g, funt 2quales altera
alteri: & 2quos adinuicem continent angulos, per conftructionem . Bafis ergo df,
bafi d/g/eft zqualis,& totum triangulum toti triangulo zquale,reliquiinfuper an
guli reliquis angulis 2quales fub quibus 2qualia fubtenduntur laterazper quartam
imi.Aequalis eft igitur angulus c/d/f/ip?l c/d/g,atqsis qui adfei quiad g,2qua-
is.Sed cidem angulo c/d/g,zqualis eft per conftructionéangulus b/a/c: cigcm in-
fuper quiad g,is qui ad c/itidem zqualis. quz autem cidem zqualia & adinuicem
funt zqualia:per primam communem fentétiam.Acquus cft igitur angulus e/ d/f,
ipfi b/a/c necnon &/df/¢,ipfi angulo a/</b.Reliquii porrd angulum dve/f, reliquo
a‘bsc, ex hypothefi rcoeﬁimus zqualem . Acquiangula itaque funt a/b/e/ & dre/fr
triangula : & zquales habent angulos, fub quibus ciufdem rationis latera fubten-
duntur. Ergo fibina triangula:& qua fequiitur reliqua.Quod demonttrare fucrae
operzpretium. - - ‘
: Oedgnpe IR Peotears &
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Theorema -, Propofitio. 7. .
Ibina tridggula vnumangulum vniangulo zqualé habucrint,
) circum autem alios angulos latera proportionalia, reliquord

\ . ) b o
vero vtrung; fimul aut minorem autnonminotére&o : zquians

gula crunt triangula, & zquales habebuntangulos, circum quos
proportionaliafuntlatera, - |

Prima theos 0 RON T IV S.Sintbina triangula a/bre/& dre/f,ynum angulum vnian .

,vepote eum qui ad a/¢i qui ad d/zqualem habentia:& circam alios angulos, fci-
liceta‘b/c/& d eA/latera proportionalia,ficut quidem a/b/ad bre, fic dvevad e/fire-

- liquorii porrd quiad c/& f/funt angulorum, vterque primiim fit recto minor. Aio
a'b/c/& dre/frtriangula,fore quiangula:& anguluma/b/c/zquii effe angulo de/f,
atque reliquum a/c/b/reliquo d/fre/ stidem zqualem. In primis enim,velangulus.

2
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a/b/e/eft zqualis angulo dre/f,vel eidé inzqualis.Si zqualis fuerit a/b/c/ipfi dre/f;
reliquus a/ ¢/b reliquo d/f7e, per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam
communem fententiam,erit zqualis.& proinde ipfa triangulaa/b/c/& d-e/f/ zqui-
angula. Qudd fi angulusa/brc,non fucrit xqualis ipfi d’e/falter corum,reliquo
maor erit.Efto(fi poflibile fuerit)a’b/c/angulus,ipfo d/e/f/angulo maior. & ad da.
tam rectim lincam a/b,& datum in ea punctum bripfi angulo d-e/f/zqualis angu-
lus conftituatur a/b/g, per vigefimatertid primisproducaturgs b/gin latus a/c.cum
enim angulus a/brc, datus fit maior angulo d/e/f, cadet reta b/g/inter a/b-& brcs
o - latera. His ita conftrudtis,quoniam zqualis ¢ft angu. Deméfratio

, " lusquiadaseiquiadd,&quifuba/b/greiquifubdre/fy Siufdé prime
- zqualis: reliquus igitur angulus a/g/b, religio d- fre, g:ﬁ';';u;b e
: ~ percorollarium trigefimafecundz primi, & tertiam &
¥ munem fentétiam erit zqualis. Et proinde abrg/tria- )

. gulum,ipfi d-e/f-triangulo 2quianguld. Hinc per quar.
tam huius fexti, proportionalia eruntlatera quz zqualibus {ubtenduntur angulis:
ficut quidem d-c/ad e-ffica/b/ad b-g. ficuc porrd de/ad e/f, ficreceptum eft a by
Tab bic[de eifjab_big| adbscEtficutigitura-bsad br, ficasb/ad brg, per vn-
decimam quinti. Eadem itaque a/b,ad vtrang; ipfarum
- bsc-& brg, eandem habet rationem: zqualis erit igitur
, - abripfib-g,per nond ipfius quinti.hinc per quintd pri-
mi,angulus bc/g/angulo b/g/crerit equalis.Angulus porro brc/g, minor reéto fup
fitus eft,&b/g c/propterea angulus re€to minor erit. Re@ta autem brg, ineidés
ﬁlopcrlatus a’c, efficit a-g/b & b-g/c/ angulos binis retis zquales, per decimiter.
tiam primi.Et quoniam b/g-c,re€to minor oftélus cft: operzpretium eft,a/g/bran- -
gulum, re€to fore maiorem. Huic autem oftenfus eft zqualis d/fre:& ar;[gl')lus itags
d/fre,re€to maior erit.Atqui {upponitur recto minor: quz fimul impoflibilia funt.
NG eft igitur a-b/c/angulus, mator angulo d e/f£haud diffimiliter oftédetur,g neg;
minor. Aequalis igitur eft angulus a-b-c,ipfi d-e/f. Hinc reliquus quiad, reliquo
quiad f/(vti fupra)concludetur zqualis : & triangula confequentera/brc, & d/e/f/
inuicem zquiangula.Sed efto fimul vterg; corum quiad c/&f funt angulorum, Pars fecunda
. e non minor reéto. Aio rurfum triangula ab/c/ & d-e/f, ;."”l:'m";;”
4 effe nililominuszquiangula. Conftrutis nanqi(velu- g, gifhees.
ti fupra )figurx partibus: haud diffimiliter oftédemus,
brc atq;b-g'latera fore inuicem zqualia:& anguli pro-
pterca b/c/g, angulobsgsc/ per quintam prim: refpon-
. denter cozquari. Et quoniam angulus b/c/g/né minor
cft reo:nec eodem re€to minor erit angulus b/g/c. T rianguliitagb/g-c/duo an-
guli qui ad bafin c/g,binis reétis non erunt minores:céera decimamfeptimai ipfius
primi.Non eft igicur a-b/c/angulus,maior angulo d-e/f:neq; eodem angulo minor.
Acqualis eft propterea angulus a/brc,ipfi dre/t:& reliquus asc/b, reliquo d/f/e/con
fequenter zqualis , veluti fuprd dedutum eft. Aequiangula funt igitur a/b/es &
d/e/f triangula:& 2quales habentangulos,circum quos proportionalia funt lacera.
Quod oftendendum receperamus..
© Cubgnpa- Peibeaie . -
Ap of 3gBoyuvio Teryteg,dmdatig bgdiis Ywvico® bt 7w Bdarp kdbeT®- axOiyT 7
7H kabiTo Teiyaw Spaid Vi B ¢ EAo xgd &RiNag.
‘N *Theorema 8, Propofitio 8. o
.8 S I'in tridgulo rectigulo,ab angulo recto in bafin perpédicularis
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agatur : quz ad perpendicularem triangt;la , fimilia funt toti, &

adinuicem. . .
ORONTI VS. @EftoreCtangulum triangulumab/c, habens angulii quifub
b/a/c/re@um:d 4 dato puncto a,{uper datam retam lineam brc, perpendicularis
deducatur a/d,per duodecimam primi.Cadet enim huiufcemodi perpendicularis,
intra datum a/b/c/triangulum: ipfumi; in bina dividet triangula. Si enim incide-
ret extra,productobc/latere vig; ad ipfam perpendicularem, tridgulum cfficere-
tur,cuius exterior angulus minor effet interiore & exo poﬁto, nempe acutus re-
&o, contra decimamfextam primi. Neg; in alterutrum laterd auta/bs aut a/c/po-
terit cointidere: duo cnim angali ciufdem trianguli non effent binis rectis mino-
res,contra ciufdem primi decimamfeptimam. Cadit gitur intra a/b/c/ trianguld.
Aio itag; a/bsd/& a/d/c/triangula, toti a/b/c,atg; inuicem fore fimilia. (fIn pri
mis @ triangulum a/b/d/fimile fit toti a/b/c:in hunc oftenditur modum. Angulus
enim a/d/b,zquus eft angulo bsa/c,per quartum poftulatum,népe rectus recto.&
a angulus qui ad b,vtrig; triangulo communis. Ergore-

liquus a/c/b,reliquo bra/d,per corollarium trigefima-
{ecundz primi, & tertiam communem fententiam eft
- zqualis. A equiangula funtitaq; a/b/c/ & a/b/d trian-

gula: & proinde quz circum zquales angulos funt la-

b d tera,inuicem proportionalia,per quartam huius fexti
Sicut igitur b/c’ad c/a,trianguli a/b/cficb/a‘ad a/d,trianguli a/bsd.ficut preterea
c/a/ad a/b,ipfius a/b/c/triangulisfic a/d/ad d/b,ipfius a/b/d triangulificut demum
¢/bsad bsa,eiufdem trianguli a/b/c:fica/b/ad b/d,ciufdem trianguli a/b/d. Simile
eft itag; triangulum a/b/d,toti a/b/c/triangulo: per primam huius fexti diffinitio-
nem.€{Haud diffimili via oftendemus,triangulum a/d/c ipfi totia/bsc/ fore fimi.
le.Reétus enimangulus a/dsc,reto brasc,per quartum zquatur poftulatum. & is
qui ad c/eft angulus,vtrique rurfum tridgulo communis. reliquus.ergo d/a/c/an-
gulus,reliquo a/b/c (veluti fupra deduximus) eft 2qualis. Aequiangula itag; funt
asb/c/& asd/c triangula. Hinc per quartam huius fexti,proportionalia erunt late-
raquz citcum zquales {unt angulos. ficut quidem b/c/ ad ¢/a , triangulia/bre fic
a/c/ ad c/d,trianguli a/d/c.ficut rurfum c/azad a/b,ipfius a/b/c/trianguli: ficc/d/ad
d/a,ipfius a/d/c/tridguli.ficut praeterea ¢/b/ad bsa,ciufdem triangulra/brc:fic c/as
ad a/d,ciufdem triangulia/d/c. Simile eft igitur a/d/c/ triangulum, toti a/b/c: per
eandem primam diffinitionem huius fexti. CReliquum eft, demonftrare g ipfa
a/b/d/& asd/c/triangula fimilia funt adinuicem. Id autem ex fupradictis oftenfio
nibus,haud difficile colligemus.Angulus enim b/a/d,angulo qui ad ¢/ przoftenfus
eft zqualis:& is qui ad b,ipfi d/a/c.reliqui autem funt recti, vepote asd/b/& a/d/es
anguli:& proinde zquales adinuicem,per idem quartum poﬂu_latum.Acgjlianguo
lum eft itag; a/b/d/ eriangulum, ipfi triangulo ad/c. Et ficut igitur a/czad/c/d, fic
brasad/a/d.ficut pratercac/d/ad d/a,fica/d/ad d/b. ficut demi cra/ad a/d, fic a/bs
ad b/d.Proportionalia nangs {unt latera, quz circum zquales angulos:per (zpius
allegatam quaream huius fexti. Triangulaitaq; a/b/d/& a/d/c, fimilia funt adinui
cem:per candem primam huius fexti diffinitionem. Si in rectangulo ;:lgitur trian-
gulo,ab angulo recto:&c.vt in theoremate.Quod oportuit demonttrafic.
Corollarium,

@Et quoniam oftéfum eft ficutc/d/ad dvafic a/d/ad d/bficut infuper ¢/bradbra,

ficab/ad bd; ficitque b/c/ad e/a,fic a/c/ad ¢/d.Proinde manifeftum eft,quodin .

triangulo rectangulo dedua exangulo re€to in bafin perpendicularis, ?ﬁ'mcdia

Ges. A% @ Woewitewmy
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proportionalis iriter ipfius bafis fcgmenta:& vnumquodg; praterea laterdi retum
continentium angulum , medium itidem proportionale eftinter bafin & fegmen-
tum,quod cum ipfo congreditur latere. S )

r I ) . Pgofhapa @y Pgobeaig 6.
Hs dobeang tubea’s nosacxBip pio®- apthGi : ‘
- Problema 1, Propofitio 9.

Atare@alipea,ordinatam partemabfcindere.
O RO N TV S.Ordinatam partem hic vocat Euclides,quz ab ordinato ali-

.quo denominatur numero, & quota pars integre magnitudinis ab ipfis nuncupa.

turarithmeéticis:vti fecunda five dimidia pars quz a binario, tertia qua i ternario,
& quarta qu ab ipfo quaternario numero denominatur. - Sicigitur data linca re-
: - &aasbi quafit operzpretium ordinatam aliquam,vt.
S~ pote tertiam abfcindere partem. A dato itag; punctoa,
reta quzdam linea producatur a/c, contingentem qui
- fubbrasc/cum eadem efficiens angulum. Ipfius porrd
‘arc, liberum aliquod Xun&ﬁ verfus a-fufcipiatur : fitqs
; illud d. Secentur deinde ipfia/d/zquales d/e/ & e/c,per
a<= - b tertiam primi:& connectatur re@ta bre, per primum po
fiulatum. Tandem per punéti d,ipE bsc/parallela ducatur d/f, per trigefimampri-
mam ciufdem primi, Triangulum eftitagsa/c/b, & ad latus c/bs acta eft paraliela
d/ffecatigitur d/f ipfius trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
fexti,ficut quidem c/d/ad d-a,ficb/f/ad f/a.Et i compofita igitur ratione, ficut c/as
ad asd,fic brasad a/f:per decimiotauam quinti. T'ripla cft autem c/a ipfius asd: &
brasigitur ipfius a/f/itidé erit tripla,& proinde a/f/ tertia pars ipfiusa/ b. Data ita-
querecta lineaa/b, ordinatam partem (nempe tertiam) abfcidimus. Quod facere
oportebat. . o :

Poifhipa B, Pedbraig t :
Hp P ob&Gep tuoliap &7 pnrop,tii Robeicy iubee Tk wloy Spoiwg Tepdip.
Problema 2, Propofitio 1o.

Atam re&tam lineam non feGam, dacz reétz linez fect= fis
Dmiliter fecare. | | '

" ORONTIVS.@Sitrurfum a/b/data & infe@a lineare@ta,a/c/verd vicungsfe-
£ta in punctis d/& e.Céponantur auté ab/& a/c/datz re@z linez,ad contingenté
angulum qui{ubb/a/c& conne@atur reftab/c,per primum poftulatum.Per pun .

£ta confequenter d/& ¢,ipfi b/c,parallelz ducantur reétz linez d/f/& e/giitidem &

- per pun€tum d,ipfi a/b/paralleladucatur d/h/l, per trigefimamprimam primi, di-

uidens e/g/in punéto h.Parallelogrima funtitag; d/g/& h/b. zqualis eft proprer-
' S ca frg/ipfid/h,& g/b/ipﬁi/l:pcr trigefimamquartd ip-
fius primi, - Hisita premiffis,quoniam trianguli a/¢/g,

* ad latus e/g/acta cft parallela 3/f:{éat ;:gitur d/f/ipfius
trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
 fexti. Et ficut igitur a/d/ ad dve, fic a/f/ad £/g. Infuper

A - b quonii trianguli d/c/], ad latus ¢/l/a&ta eft parallelae/h:
fit rurfum per.candem quartam huigs (g:ti,ﬁcut desad esc, fic d/hvad 1. Ipfive-
16 d/.h/ zqualis oftenfa eft f/g, atque ipfi h/lzqualis g/b.Acquales potrd ad caf-
dem, cidem habent rationem, & exdem ad zquales:per feptimd ?uinti.Sicut itags
d/erad e/¢jfic f7g/ad g/b.Praoftenfum eftautem,ficutardrad drejfica/frad f/g. Ec

n.iij.

Ordinata
pars quid.

Exequutio ps

blematis.

Problematis
oftcafio.
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ficut igitur a/d/ad de fic a/f/ad f/geficiitq; dresad escfic frg/ad g/b. Data ergo re-
&alinea infe@a a/b,date re@z linex vtcungs feétz asc,fimiliter fecatur. Quod fa-
ciendum receperamus. T BN A

. " Ppofhnpx S P
Yo RopuoByp tubadp,TeiThw &wihopop meoolep.
Problema 3, Propofitio 1.
DVabus datis rectis lineis, tertiam proportionalem inuenire,

: ~ ORO NTIVS. Sint datz binz re@t= linez a/b/& c/d,quibus tertiamopor.
Conftrudtiofi teat inuenire proportionalem.Ad datum itaque punctuma,datz reét= linez c/d/
gur=, zqualis recta linea ponatur ase, per fecidam primi,contingentem.qui.fub ecasbs

cfhiciens angulum.Et ipfis a/b/& a/e/in continuum re&tdmg; ad f/& g/punéta pro-
< ductis: vtrigs ipfartic/d/ & are/ zqualis ab{cindatur b/f,

: per tertiam ipfius primicconetatiirg; reéta bre,per pri

mum poftulatum.Per trigefimam deinde primi eiufdé

a ¢ primizper datd punétiif, ipfl bre/ parallela dutatur f/g,
4 conucniens cum a/c/ad punétil g.Conuenientenim tan
dem per quintum poftulatfi: propterea g angulie/a/bs

& a/brestrianguli ve/b, funt per decimamf{eptimam primi binis rectis minores,
& ipfiangulo a/b/c/interior,& ad eafdem partes quiad £/ per vigefimamnonam

?mer;lg‘f::éi: ipfius primi zqualis. His ita conftruétis , quoniam trianguli a/g/f” ad latus frg/

per quartam huius {exti,ficut quidem a/b/ad b/ ficase/ad e/g.Aequalis porro eft
cdrvtrigsipfarum a/e/& b/f/per conftru@tionem : & zquales ad eandem,candem
habent rationem,& eadem ad zquales,per feptimam quinti. Et ficut igitura/b/ad
c/d\fic cadem c/d/ad e/g Datis itag; binis rectis lineis a/b/& ¢/d,tertia proportio-
nalis inuentacft ¢/g.Quod oportuit feciffe.- .

Feofhape  dY Pedbeate f.
 PiGp dobacBp WwiBpyrerdstiv Svdhopop nloofbedip.

Problema 4, Propofitio 12. -
I Ribus dacis rectis lineis, quartam propostionalem inuenire.
O RON T IV S.(Sint datz tres lincx re& a,b,c,quibus oporteat quartam in-
Figur= pres  UCRire proportionalem.Coftituantur itag; binz quzedam rettz linez d/e/atq; d/f,
paratio.  contingentem quifub e/d/fangulum efficientes. Secetiitqg; per tertiam primi ipfi
aszqualis d/g,ipfi verd b/zqualis g/e,& ipfi c/zqualis d/h.Et connexa g/h,perpri
mum poftulatum:ducatur e/f/ ipfi g/h/parallela, per trigefimamprimi ipfius pri-

i a mi. Per {fecundum tandem poftulatum ipfz d-h/&e/fr

By in continuum re€tum§;, producantur:donec conueniant

- < - ad pun@um f.Concurrent enim tidem:quemadmodim
DemGftratio S . : Y

ais refoltio. ex pracedentipotes clicere demonftratione.His in hic

modum praparatis,quoniam triangulum eft d/f/e,& ad
latus e/f/acta eft parallela g/h: proportionalia itaq; funt
@ 3 ¢ reliquorum laterum {Egmgu, per quartam hutus fexti,
ficut d/g/ad ge,ficd/h/ad h/flIpfi porrd d/grzqualis cft a,& bripfi gre, atqs ¢/ ipfi
d_/h/zqualis,pcr conftructionem.Aequales autem ad eandem, eandem habent ra-
tionem,& cadem ad 2quales,per feptim3 quinti.Ec ficutigitur a/adb, fic c/ad h/f.

ata eft parallela bre:fecat igitur bre/ipfius a/g/f/trianguli latera proportionaliter,
P g ' gb gu propo

I2
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Tribus itags rectis lineis datis,a,b,c,quartam inuenimus proportionalé h/f.Quod
faciendum fuerat. S | | :

o PebfMpa & Pedkas o
Yo AobaoBp ivdabp,picko dxdhayop a0 fpdp.

| Problema 5, Propofitio 13.
3 Vabus datis retis lineis,mediam proportionalem inuenire.

O R ONTI1VS. @Sint dacz binz reétz linex a/b/& c/d, inter quas receptf fic
mediam inuenire prtc()Portiona m.Producatur ergo alteta cardi, vtpote a/b/ in re- “Confiruétio
¢tum & continuii vet{us ¢,per feclidum poftulaed:& abfcindatur bre/ipfic/d/zqua. "6
' : lis,per tertiam primi.Et divifa a‘e/bifariam,per decim3
ipfius primi : defcribatur ad alterutrius partis interual-
lum femicirculus a/f7e,per tertium poftulatum. A pun-
&to deniq; b,perpendicularis excitetur b/f, per vndeci-
p! ¢ mam primi: & connetantur a/f/& f/e/ linex re@ta, per
g prima fpoﬁulatum. His ita conftruttis,quoniain trid- Smaria pros
. L ‘gulxa/_/c/ angulus qui ad £/ eft in femicirculo:is pro. blematis ofté
ptereare@us eft,per trigefimaprimam tertij. Rectigulum eft itaq; a/fe triangu.
lam,& a¥ngulo re€to qui ad #/in bafin a/c/perpédicularis demittitur £b.Eft igi.
tur ipf perpédicularis f/b/media })roportionalis inter a/b/& bre/ ipfius bafis fcgg- N
menta, per primam partem corollarij octauz huius fexti.Eft igicur veab/ad b/f, -
fic b/f/ad bre.Ipfi porrd bre/zqualis eft c/d,per conftructionem: & zquales ad c3-
dem,candem habét rationem, & eadem ad zquales, per feptimam quinti. Ec ficue
igitur a/bsad b/, fic b/frad/c/d.  Binis itaqf rectis lineis datis, a/b/& ¢/d, media
. proportionalis inuenta eft b/f.Quod oportebat facere.
' o Oudpnpa 6, Peobeais . .
"Eqpicwp 7 kod pine ol iydvrap yeviep megiRaNoypdppap, ciminibaoy ol
wAsugack,od wegi migiGegywriceo’suj Sp wzpanNoypdppop plap g iowp ixdrrapywe
vap,ocsmeaombaaip o whevgatiod wigl wis 1Geg yoviced',iG Wip indvw. -
- Theorema 9, - Propofitio 14. - —
14 E?u_al'i'um & vnum vni zqualem habétium angulunt parals
| Alc ogrammorum: reciproca funtlatera,quz cirqumzquales
angulos. Et 1uommparallclogrammorum voum angulum vni
angulo zqualem habentium, reciproca funt latera , quz circum
zquales angulos:ea quoque funtzqualia. |

‘ORONTIVS. €Sint bina parallclogramma invicem zqualia; a/b/c/& d/bse,
angulum qui fub a/b/& b/c,ei quifub d/b/& bse/continetur zqualé habentia. Di- pars prima
¢ .. coquéd ipforum parallclogrammorum a/b/c/& d/bses theorematis.

reciprocafuntatera,qua circum zquales angujos:ficut
A quidemasb/ad bre, ficd/b/ad b/c. Conflituantur enim

~ B 1€ a/bs&bre/latera in dire@umizhoc autem fice,clim an :
' li a/b/c/& o/bres fuerint zquales duobus reétis,per de-
| '] cimamquartam primi. In dire@um quog; tune.eritd/br
: d ~ ipfi brc,per eandem propofitionem:anguli enim d/bres
& e/bse, binis itidem rectis,per primam & fecundam communé fegtentiam, erunt - . -+ -
&quales.Compleatur tandem c/bre/parallclogrammums: produtis in continuom -

n.iij. -

a)
-
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re&timg; datorum parallelogrammorii latenibus, per

Eiufdem pris T fecundum poftulatd. Cam ;’gitpr abresparallclogram
M2 partis os mii, zquale fit per hypothefin ipfi d/bse/parallelogra-
~ ftenfio. a b mo, &c/bse/ aliud quoddam verique comparabile pa-

rallelogrammum:erit proinde vt a/b/c/ parallelogram
" mum,ad parallelogrammum c/bre, fic parallelogram-
. - d mum d/bse’adidem c/bse/paralleclogrammi. Aequa-
les enim magnitudines ad candem magnitudinem, eandem habent rationem,per
~ feptimam quinti. Sicut porrodasb/c/ parallelogrammii,ad parallelogrammi c/bre,
- fic per primi huius fexti,bafis a/b/ ad bafin brc. {ub cadé enim funtaltitudine ipfa
|a/b.brejarbre.cbre]dibre.cbre| asbre/ & e/bres parallelogramma. Et ficut igitur bafis
- “a‘bsadbafinbe, fic per vndecimam quinti,d/b/e/pa-
rallelogrammum, ad parallclogrammum c/bse. Sicut
: , rurfum per eandem primam huius fexti, d/bse/paral-
Ielogrammum, ad ipfum parallelogrammum c:bre , fic bafis d/b/ad bafin brc.
- [abbre] dibre.cbre[dib.bre] Etficut igitur per ipfam vndecimam quinti a/brad bre,
fic d’b/ad b/c Datorum itaque parallelogrammorum
. asbrc/& d/bre, reciproca funt latera quz circum 2qua-
, les angulos: per fecundam huius fexti diffinitionem.

Secundapars [ Sed efto vt qui ad b/ funtangu%i zquales fint adinuicem, & circ eofdem zqua-
2‘;:‘;‘;‘3‘";; les angulos Jatera reciproce proportionalia,ficut a-b/ad bre,fic d/bsad brc.Aio ver
me P 6 vice,@ a/b/c/parallelogrammum, zquum eft ipfi d/bre/parallclogrammo. Rece-
ptum eft cnimex hypothefi,vta-bad bre, fic d-bs ad bre.Sed ficutasbs ad bre/ fic
[ubrc.Gbie] abbre| &b br| Per primam huius fexti, parallclogrammum ;/b/;/
— ad c/bsesparallelogrammum.Et ficutigitur a/brc/pa
rallclogrammﬁ,acF parallelogrammum c/bre,fic per
- vndecimam quinti d/b/ ad bsc. Sicut rurfum d-b/ ad
[abrc./bre|dib.bre|dibre.cibre] bre, ficper eandem primam huius fexti, parallelo-
- N Sy grammum d/bse/ad c/bse/parallelogrammum.Et fi-
cut igitur per ipfam vndecimam quinti a/b/c/ paral
lelogrammum,ad c/bse/ parallelogrimum, fic paral-
lelogrammir d/bresad idé c/bre parallelogrammi. Verung; igitur a/brc/& drbres
Pal'audqgéimum,a&idcm patallelogrammii c/bse/ habet eandé rationem. zqui
. eftitag asbsc/parallelogrammil ipfi d/b/e/ parallelogrimo, per nond ipfius quin-
ti. Acqualili igitur & vaum vni zqualem habétium angulum parallelogrammo-

rum:& qug fequuntur reliqua.Quod oftendendum fucrat: '

‘ Oedgnpe & . Peibete . i N
apioap @ piap pudion ixirrwp yoviep Terybvop,aimaeninady of mAwead ol el
wols i@ yamaes:ugel Bp plap i ionp Exbrrwpporiap cmmentibaoy ot @Awgod ol wigh
. 1Ges ywyiaw’yiov: bip indre. A . oo .
“ v+ 7 Theorema 10, Propofitio 15. |

"A,Equahum & vnii vni zqualem habentium angulum triangu
lorum:reciproca funtlatera,quz circum 2quales angulos.Et
quorum vnum vniangulum zqualem habentium triangulorum
reciprota funtlatera,quz circum zquales angulos: e quog; funt

aqualia"i X St : B
st pars.” O RO N.T IV . QSintbina triangula a/bres& dbve, angulum quifubarbs &

15



LIBER VL 153
bre,ei qui fub d/b/& bre/continetur 2qualem habentia.Dico [atera ipforuma/b/c/
& d/bse/ triangulorum, quz circum cofdem 2quales (unt angulos, fore reciproce -

roportionalia:ficut quidem a/bsad bre, ficd/bsad bsc.  Collocentur enima/bs &
E/e/lateta in dire&um, & d/b- ipfi b/c: quemadmodiim pracedenti demonftratio-
A . Beex decimaquarta primi, de parallelogrammord de-

\ du&tum cft lateribus. Conne@atur demfi reta a/d, pet
NG primum poftulatum.Et quoniam per hypothefin, 2qud

S cft a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bre: & 2/b/daliud
quoddam vtrig; comparabile triangulum.Etficutigitur
asb/d/triangulum ad triangulum a/brc, fic idem tridgu.

: - lum a/b/d/ ad triangulum d/b/e: cadem enim magnitu-
do,ad zquales candem habet rationem,per feptimam quinti.Sicut porré triangu
luma/b/d/ad triangulum d/b/e,fic per primam huius fexti, a/b/ad bre.Et ficut igi-
tur per vndecimam quinti,a/b/ad b/ ¢, fic a/b/d/ triangulum ad triangulum a/brc.
[bvd-abrcfaibid. dibrejab.bre| Rurfum vt trifgulum a/b/d/ ad triangulum a/brc fic
: _ - pereandem primam huius fexti,d/bsad brc.Ergo ficut
asbsad bre,fic d/bsad bre,peripfam vndecimam quinti.

_ triangulord itagsa/b/c/& d/bre, latera qua circ zqua-
|b-brearbrd.a/bic| dib.bre] Jesangulos reciproct funt proportionalia: per fecundi :
huius fexti diffinitionem. @Sed teceptum fit angulos Pars ﬁ'f“"d?
quiad b/fore inuicem zquales, & quz circum cofdem g, o prv

- zqualesangulos latera reciprocé proportionalia: ficut
a/b/adbre,fic dbradbrc. Aio g a/b/e/triangulum,zquum eftipfi d/bse/triangulo.
Eftenim ex hypothefificut a/b/ad bre,fic d’b/ad b/e.Sedficut asbrad b/c};ﬁc a’bsdr

ab/d. d/b/e [a/b.bre] 4/b. brejtriangulum ad triangulii d/bse:per primam huius fex-

L— bre] *]"—_lti.Et %iucut igitur d/b;a:‘:l bsc,ficper vndecimam quinti,

a/bsd/triangulum ad triangulum d/bre. Sicut rurfum

: ' d/bsad b/c,fic triangulum a/brd/ad triangulum 2/bre,

- per {xpius allegatam prim3 huius fexti.Et proinde ficut a/b/d/ triangulum ad tri-

a/bid.asbic]d/b.bicfarbid. dibrejJangulum a/b/c,fic per vndecimam ipfius quinti,idem

a/b/d/triangulum ad triangulum d/bse.Ad quas por-

ro magnitudines, cadé magnitudo eandem habet ra-

' tionemzipfz per nonam ciufdeng quinti,funt zquales.

Acquum eftigitut asbsc/eriangulum,ipfi eriangulo d/bre. Acqualiumitag; & vnit
vni zqualé haglcntiﬁ anguld:&cvt in thcoremate.Quod oportebat demosttrare.

Obpnps i, Potbeaie s,

Ap Tiarapw WiGau dvihoyop Sot, P Kazxd T Sxgwp ThUsxSpNop SeBeydmop, ICy ¥
E’@e’ Az TBp picwp wERexopNG Seloyavic.ugd & P md TR ugwy wEULXSppop bgr
Oopdwiop,iop § & Kb W piloop miueyopiio Seloywnia , at Tiarages twhda , kvihoyoy
toovrou.

C [

Theorema 11,  Propofitio 16.
16 (~] quatuor rectz linez proportionales fuerint : quod fub ex-
S tremis comprehenfum re&tangulum, zquum eft i, quod fub
- medijs continetur re®angulo. Et fi fub extremis comprehens
{fum re&tangulum, zquum fuerit ei, quod fub medijs continetur
reftangulo:quatuor re@z linez proportionaleserunt. . -
ORONTIV S. €Sint datz quatuor rectz lincz difcontinue proportionales
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Primee partis 3/D,0d,e,& fificut a/brad d,fice/ad f.Aio @ fub extremis a/b/& frcomprehenfum:

dembfiratio. rectangulum,zquum eft ei quod fub medijs c/d/& e/rectangulo continetur. A da-
tis enim punétis a/& c/datarum lincarum a/b/ & c/d, perpendiculares excitentur
a7g/&c/h,per vndecimam primi: fecetiirg; a/g/ zqualis ipfi f,& c/h/ zqualis ipfic,
per tertiam ipfius primi propofitionem. & ductis vtring; parallelis, per trigefima
ciufdem primi,compleantur g/b/& h/dsparallelogramma. Et quoniam receptum
cft vtasbsad c/d\ficerad f.ng rro e/zqualis efto/h,& ipfif/zqualis a/g,per con’
ftruCtionem: & zquales ad candem,candem habent rationem,per {eptimam quinti.

h Eft igiturvea/bsad c/d, ficc/h/ad a/g. Parallelogrimo.

g rum itaq; g/b/& h-d,latera quz circum zquales(vepote
re€tos quiada/& c)funtangulos,reciproce funt propor.

] tionalia. A equum ¢ft proinde g/b/ parallelogrammum-
a b € d ipfi h/d/parallelogrammo, perfecundam partem deci-

e ¥ ' mzquartz propofitionis huius fexti. Eftauté g/ b/ pa-.
rallelogrammii id quod fub a/b/&f,parallelogrimum verd h/d/id quod fubc/d/&
‘c/continetur rectangulum:zqualis eft enim ch-ipfi e,& a/g/ipfi f, per coftructio-
nem.Comprehenfum itag; fub extremis a/b/& f/retangulum, i quod fub medijs
Secundzpars ¢/d/& e/continctur rectangulo,eft zquale. @ Efto nunc ve ipfum gb/ / {ub extremis
;‘;::;“f&g; comprehenfum reGangulum,zquum fit h/d rectangulo,quod {ub medijs c/d &
fio. continetur.Dico verfa vice, quatuor ipfas rectas lineas fore inuicem proportiona-
les. .Eadem nanque manente conftructione, quoniam g/b/ eft id quod {ub ab/ &
a/g,ipfum verd h/d/id quod fub c/d/& c/h/continetur re&tangulum,per prima dif-
finitioné fecundi: & e/ipft ¢/h, atq; f/ipfi a/g, per conftructionem zqualis. Eftitags
g/bsid quod fuba/b/&f, necnon & hrd/ idg quod fub c/d/& e/comprehenditur re-
¢tangulum.Sed id quod fub asb/& f-c5prehenditur retangulum,zquum eft i per
hypothefin quod fub ¢/d/& e/continetur rectangulo.Acquii cft igitur g/b/rean.
guyEJom,ipﬁ rectigulo h/d:& angulus qui ad a/angulo qui ad c/zqualis,per quartd .
ftulat,nempe retus recto. Aequalium porrd & vnum vni 2qualem habétium
angulum parallclogrammori,reciproca funt latera que circum zquales angulos,
per primam partem ipfius decimequartz huius fexti.Et ficut igitura/b/ad c/d,fic
c/h/ad a/g-Ipfi porro h/zqualis eft e,& f/ipfia/g,per ipfam conftruétioné: zqua-
les przterea ad eandem,eandem habent rationem, & cadem ad zquales,per fepti-
mam quinti.Eft igitgg vta/b/ad c/d,fice/ad f. Si quatuor itaque reét lincz pro-
portionales fuerint:& quz fequuntur reliqua. Quod etat oftendendum,
Odpnpa  ifpy Pebtioig  g. _
EAp wpig tubdou dvdhoyop Gat 5 P Nezsd TEp Bxpwp TEMEXSRyep Spsopliop,iovp B Tt
_ iemd g piows TeTpaybve. kod & P Kb TEp Eugwp whyxhSyop Sgdoylniogyiovy § &
& Tig pions TeTEAYvQ 0k T8 (WdGan dvkhoyop LoovTou. ‘ ’ '
Theorema 12, Propofitio 17.
SI tres rectelinez proportionales fuerint: quod fub extremis
comprehenfum reGtanguli,2qui eftei quod 4 media fit qua-
drato. Etfi quod fub extremis continetur re@angulum,zquum
fueritei quod 2 media fit quadrato: ipfe tres reétzlinez propors

tionales erunt.

O RO NTIVS.Sinttres reétz linex continué proportionales a/b, c/d, &e:
Parsprima  ficutasb/ad c/d,fic c/d/ad e. Dico qudd fuba/b/& e/comprehenfum re@angulum,
theorematis. zquumett ei quod & media c/d/fitquadrato. Defcribatur enim ex a/b/& b/f/que

i



fit zqualis ipfi ¢;reCtangulum a/f,per vndecimam, & tertiam, atq; trigefimaprimi
primuex c/d/verd,quadratum c/g,per ipfius primi quadragefimamfextam.A equa
lis eritigitur dg,ipfi c/d, per ipfius quadrati diffinitionem: & zjualcs ad candem;
candem habent rationé,per feptimam quinti.Sicut igitur a/bsad ¢/d, ficd/g/ad e.
' g Quatoritaque reétz lincz a’b,c/d, d/g,& e, funt difcs-

£ tinué proportionales.Céprehenfum ergo fub extremis
——“‘ l Ie rectangulum,zquum cft ei quod fub medijs re¢tangu-
. locatinetur:per primam partem antecedentis decime-

2 b¢ . d° fexte propofitionis.Sed reGtanguli a/feftid quod fub
a/b/& e,nam a/f/eft zqualis ipfi ¢,per conftructionem:retangulum autem /g, id
quod ex cd/quadratum. Quod igitur fub extremis a/b& e/ comprehéditur rects- ,
gulum,zqui eft ¢i quod 2 media c/d/fit quadrato. Sed detur vt id quod fuba/b/ s“"'d‘rf;‘;’
& e/continetur re€tangulum,zquii fit ¢i quod ex c/d/fit quadrato.Aio refponden- ma.
ter,fore ficut asb/ad c/d,fic cd/ad e.Eifdem nangs veluti {upri conftructis: quonii
id quod fub a/b/& ¢/ continctur rectangulum,zquii cft ci per hypothefin quod ex
¢/d/fit quadrato.Sed ei quod fuba/b/& e/continctur retangulo,2quum eft rectan-
gulum a/f,(2qualis fiquidem eftb/f/ipfi ¢,per conftructionem) & c/g, id quod ex
cd/fit quadratum.Acquum eft igitur a/f/re€tangulum ipfi quadratoc/g. Quadra-
tum porrd c/g/fub duabus reétis lineis ¢/d/& d/g, per primam diffinitionem fecii-
di ctinetur.Quatuor itaque funt re@z linez a/b,c/d,d/g,& b/£:& quod fub extre-
mis a/b/& b/f/re€tangulum continetur, zquum eft ci quod {ub medijs ¢/d/& d.g/
comprehenditur reétangulo . Proportionales itaque {funt ezdem quatuor reét= li-
nez,per feciidam pattem ipfius antecedentis decimafext propofitionis:ficut a/b/
ad c/d,fic d/gsad b/f.Sed e/ipfi b/ per conftructionem eft zqualis: &c/dipfid g,
per quadraa diffinitionem.zquales porrd ad eandem,eandem habent ratioriem,&
* ezdem ad zquales,per feptimam quinti.Eft igitur vt a/b/ad ¢/d, fic eadem c/d/ ad
e. Si tres itag; reCtz linez proportionales fuerint:&c.vt in theoremate.Quod de-
monftrandum receperamus. :

Poofhnpe sy Pedbeais . , o
_ 7o aiis Pobelowg tubeiao’s G dodiva tubuypdpps Spoibrre 1) dpoias k& Spop ubUypape
A Jop &vacypaenl.ox. ‘ .
o Problema 6,  Propofitio 18.
18 A Data re@alinea: dato reilineo fimile,fimilitérg; pofitum

=\ re&ilineum defcribere.

OR ONTIVS.€Sitdatum reilinedi a/bscrd,data verd linea re®ae/f,ex qua,
vel fuper quam,oporteatipfia/b/c/d/reétilineo fimile fimilitérque pofitum defcri-
bere retilineum.Conneatur itag; a/c/reta,per primum poftulatum.& ad datam Dc{i_':iptio 1
reftam lincam e¢/£,& data illius punéta ¢/& f, datis angulis cza/b/& a/brc, zqu31cs Lory
per vigefimitertiam primi conftituitur anguli,g/e/f/quidé ipfi asb, & e/frgy ipfi
a/b/c.Et quonid anguli cza/b/&a/brc,per decimafeptimi primi,funt minores duo-
bus reis:& ipfi quog;anguli g/c/f’ & e/f/g,binis itidem retis funt minotes. con-
current crgo tandem ¢/g/& f/g/in continuum retimg; produétz,per qpintum po
ftulatum:cSueniant itag; ad punétd g Reliquus igitur angulus e/g/f, reliquo a/c/b,

pet corollarium trigefimafecund primi,& tertiam co-

: munem {ententiam erit zqualis.A equiangulum cft pro-
‘ / pterea e/f/g/tridgulum,ipfia/brc/triangulo. Addatam
| rurfum lineam re€tam ¢/ f’ & data dlxt;lfun&a &g

a b e !

£ datisangulis d/ac/&a/c/d; zquales anguli per candem
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vigefimamtertiam primi conftituitur,hve/g/quidemipfi d/a/c,& e/g/hy ipfiascrd.

& producitur e/h/& g/h,per fecundum poftulatum:donec (veluti priores)congre

diantur ad pun@um h.Erit itag; reliquus angulus qui ad h,reliquo qui ad d/confe-

quenter zqualis: & proinde c/g/h/triangulum,ipfi a/c/d/ triangulo zquianFulum.
it

Acquiangulum infuper eft e/f/g/triangulum, ipfi trian
' gulo a/b/c.Aequiangulorum porrd triangulorum pro-
| portionalia funt latera,quz circit z%ualcs angulos,per
' uartam huius fexti. Eftigitur vea/b/adbrc, fice/frad”
a b ¢ f  {/gficutinfuper bicvadasc,fic frg/ad e/g ficut praterea

asc/ad c/d,fic e/g/ad g/h.  Etex zquali igitur,per vigefimamf{ecundam quinti, fi-.

—— cutb/crad ¢/d, fic f/g/ad g/h. Rurfumeftficutc/ d/ ad
[b/c.alc..cld-J fig. esg. grh. | dsajfic g/h/ ad h/c.l’fﬁcugd/a/ad a/c, fic h/c:/advc/g.ﬁ-
citq; a/c’ad asb,fic e/g/ad e/f. Etex zquali rurfum, per
candem vi;?cﬁmamfccundam quinti,ficut d/a/ad /b, fic
h/esad e/f. Et quoniam angulus gre/ _ '
totus propterea angulus h/e/f eoti d/asb,per fecundam comunem fententid zqua-
Tda wc b e e lis eft. Et proinde totus f/g/h, toti b/c/d/ refpondenter
. vc. ab. Thre. erg. est. | ; L O, o d
- zqualis. A ngulus porrd qui ad fangulo quiad b: & re-
liquus qui ad h, reliquo quiad d/ zqualis oftenfus cft.
: Acquiangulum eft itaque e/f/g/h/ reétilineum, ipfi re-
&ilinco a/brc/d. Patiiit,qudd & latera qu circii zquales {unt angulos,cum codem
habet proportiopaliasficuta-b/ad brc,fice/frad f/g: ficut item brecsad cd, fic frg/ ad

g/h:& ficut c/d/ad d-ajfic g/h/ad hresficutdenique d/asad a/b,fic hresad o/F:Simile.

cft itacP rectilincum e/f/g/h,ipfi rectilineo a/bsc/d,atq; fimiliter pofitd : per prima
huius fexti diffinitionem. Super daca igitur rea lineae/f,dato retilineoasbse/d,
fimilefimilitérg; pofitum rectlincum defcriptii eft ¢/f/g/h.Quod fecifle oportuit.

Otdpnpe [y Pedbears 10, '
TA Epoim TeiyareymRos EMWA of AimAacion Mye B8 TR SpoNipwp wALeS).
Theorema 13,  Propofitio 19. |
Imilia triangula:adinuicem in dupla funt ratione laterum fis
S milis rationis, | |

ORONTIVS. Sintbina & fimilia, hoceft 2quiangula & proportionalium
laterum triangula,a/b/c/& d/e/f:habentia angulum qui ad b/ zqualem angulo qui
ad ¢,& ficuta/b/ad bc,fic d/e/ad e/f. Dico triangulum a/b/c/ ad triangulum dve/fr
duplicem habere rationem,quam latus b/c/ad latus e/fifeu quod ratio ipfius a/b/cs
trianguli ad triangulum d’e/f,ex lateris b/c/ad latus e/£/ duplata ratione cofurgit.

Prima oftes  In primis itaq; aut b/c/eft xqualis ipfi e/faut inequalis. Si zqualis:eritficut a/bs
2?“" differd 5 e/ffic dresad bre.zquales enim ad eandem,eandem habent rationem,& ¢adem

ad zquales,per feptimam quinti. Et proinde triangula

L 8
2 4 a/bse/& dre/fhabebiit vni angulum vni angulo zqua-
lem:& qu circi #quales angulos latera reciproce pro-
: | portionalia. Aequum crit itaque triangulum a/brc/ipfi
B e

- aqualitatis,per quintam di

¢ triangulo de/f,per fecundam parté decimaequinta hu-

ius fextizficuti & bafis brc,bafi ¢/f. Atqui ratio zqualita

tis corundem triangulorum,cx ipfa ratione ®qualitatis laterd b/c/& e/fduplicata,
aut quouis alio modo multiplicata cSfurgit. Quantitates enim duarum rationum
l'l‘gnitionemhuius fexti multiplicate: reftituunt zquali-

tatis itidem quititatem. QLA ¢ fi b/c/fuerit inzqualis ipli ¢/f,altera card erit maior.

;angulo c/a‘b/eft zqualis:&chre/g/ ipfidiasc:

19
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Eftobr ¢, ipfa e/ maior. Et ipfis b/jc/ & e/ f, tertia fufcipiatur. proportionalis b/
pctvndccilr)nam huius fextificutb/c/ad e/ fic e/f7ad bs g &to?mcpégtur reéta a/g,, i‘,‘.f;’;;,‘?,f, :
per primum poftulatum.Et quonid cft vt ab/ad brc, fic d/e/ad e/f: & permutatip 78 differétia.
igitur,per fedecimam quinti,ficut a/b/ad dze,fic b/e/ad e/f. Sicut porro. bvad e/f,
[ &e. [ brc. oif. | of. big.| fic e/f/ad b/g:& proinde ficut a/b/ad dre, fic per vnde- .
< -~ cimam quintie/f/ad b/g. Triangulorum itagsa/brg/ &
d/e/f,vnll angulum quiad b/vniangulo quiad ¢/zqua-
lem habentium, reciproca funt latera quz circii 2qua-
les angulos.Acquumeft itagsa/brg/triangulum,ipfi triangulo d/e/fper ﬁ:cunlm
partem quindeamz huius fexti. Rurfum quonii eft ficut b/c/ad e/ffic e/f/ad brg:
tres itaque rectz linez funt proportionales. Prima i% -

3 tur ad tertiam,duplicem rationem habet, quam ad
. cundam: per decimam huius quinti diffinitionem. Sed
| ~ ficut prima b//ad tertiamb/g ficab/es trisgulumad
b—F& c¢ £

triangulum a/b/g, per primam huius fexti:fub codem
cnim funt vertice,atque in cademalsitudine ipfa trian

la.Et triangulum igitur a/b/c/ad triangulum a/b/g, duplam rationé habet quam
Bluad e/£Ipfi porro a/b/g/ triangulo, zquum eft triangulum dre/f: & idem trian.
gulum ad zqualia triangula candem habet rationem, perfeptimam quinti. E tri-
anfgulumi itur a/b/cvad triangulum dse/f, duplicem rationem habet quam b/c/ad
e/t. Simila itag; triangula, in dupla ratione {unt laterdi fimilis rationis. Quod de-

monftrandum receperamus. , : v

Corollatium, - |

@Fic proinde manifeftd,quod fi tres re&t= linez fuetint proportionales:erit ficut

prima ad tertiam, fic quod a prima defcribitur rectangulum, ad fimile fimilitérqs
goEtﬁ rectangulum quod 4 {ecunda.Oftenfum eft enim

T——'—‘ d " ficut b/evad brg,fic a/b/c/triangulid ad tridgulum a/b/g,
g 1 L% Et ficut i ituri/c/ad brg,fic asc/ re€tangulum ad d
i : rectangulum. :

wbgupe iy, - Fpdhals ke
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Theorema 14, Propqﬁtio 20,
C Imilia polygona,in fimilia triangula diuiduncur,& in 2qua=
lia numero:& ®qua ratione totis. Et polygonum ad polygo=
num duplicem rationem habet,quim fimilis rationis latusad fi=

milis racionis latus.
ORO NTIVS.( Sint bina & fimilia polygona a/b/c/dre/& f/g/hvk/1: haben.
tia angulum qui ad f/angulo qui ad a/zqualem, & cum qui ad greiquiad b, & qui
adhseiqui ag 6,& fic de cateris: fitd; vt latus a/bsad bre,fic £/g/ad g/h,ficheg bres
ad vd,fic g/hvad vk, & deinceps ita, feruata laterd &an
(%)'o’ndcntia. Dico primi,quod ipfa a/b/c/dres :;ﬁg:thm

X _ gulorii re o
' ¢ & f/ g/hv ks I/ polygona , in fimilia & zqualia numero
I dividuntur eriangula.Conne@itur enim a/c/& a/d,nec-
non f/h/& f/k/linez recte, per primum poftulatum. Et
' ¥ quonii per hypothefin (hoceft, datam polygonord fi-

militudiné)angulus qui ad b/zquus cftangulo quiad g,
0.js
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& fictit latus a/b/ad bre, fic f/g/ad g/h: fit vt bina triangula a/b/c/& £/g/h, habeant
vnum angulum vniangulo zqualem, & %uz circi zquales angulos latera propor-
tionalia. Acquiangula funt propterea a/brc/ & frg/hy manguE: per fextam huius
fexti:& zquales haﬁ:‘mt angulos,fub quibus ciufdem racionis latera {ubtenduntur,
vtpote angulum b/ a/ cangulo g/f/h, & angulum b/c/a/ipfi g/h/f. Hing per quar-
tam eiufdem fexti,proportionalia funt lacera quz circum zquales angulos,& {imi-
lis rationis qua zqualibus angulis latera fubtenduntur :ficut igitur a/c/ad br, fic
e f/l%:ld g’h.Sed per hypotheﬁn, vt b/ezad c/d,fic g/hy

Jae. bie. ad [ g WK g1 k. Et ex mquali igitur,ficut /¢/ad c/d fic f/h/ad
; b/k:per vigefimamfecundam quinti.Et quoniam totus

o angulus b/c/ d, toti angulo g h/ k, per hypothefin eft
zqualis,& angulus b/c/a,ipfi g/h/frzqualis nuncoftenfus eft:reliquus igiturasc/d,
reliquo f/h/k,per tertiam communem fententia eft zqualis. T riangulaitag;a/c/d/
& f/h/k,habent rurfum vnum angulum vni angulo zqualem,& quz circum zqua-
Ies angulos latera propottionalia: zquiangula funt igitut a/c/d/& £g/h triangu.
la,per candem fextam huius fextiEt per quartam ipfius fexti, latera qua circum
zquales angulos proportionalia. Haud diffimiliter oftendetur triangulum a/dre,
- triangulo f/k/|/fore zquianguld:& proportionalia qu

a
: - circam zquales angulos habere latera.Simile eft itaque
¢ ' 1avb/c/triamgulv.'x?:' 1f/g/h/triangulo, & asc/dvipfi f/h/k,.
' [\ ] necnonad/e/ipfi triangulo f/k/l: per primd huius fexti
I libri diffinitioné.Data igitur a/bs c/dres & £7g/h/k/l/po-
¢ b

k Iygomf,in fimilia & xqualia n‘t_xmerlo tridgula dividacur.
@Dico infuper,g ipfa triangula funt inuicé,atq; totis ipfis onis propottiona

fha::rguag? lia:ficut triat_ggculgagb/cmd triangula f/g-h,fic ;}ad/adl;/h/lg?&yf/d/c/gd f/?lf/l/triio
gul@:ficitg; a/b/c/triangulum ad ipfum trianguld f/g/h, fic a/b/c/de/polygonum

- ad polyion& frg/b/k/1.Clim enim a/b/c/trianguld fimile fit £/g/h/triangulo,fintq;

~ a/c/& £/h/fimilis rationis Jatera:triangulum igitur a/b/c/ ad triangulum f/g/h, du.

plicem rationé habet,quam latus a/c/ad latus f/h, per antecedenté decimamnoni
propofitioné.Et proinic trifgulum a/c/d/ad trianguli f/h/k/duplatam itidem ra-

tion€ habet,quam idem1atus a/c/ad latus £h.Quz auté cidem {unt czdem ratio~
nes,adinuicé funt ezdem:per vndecimi quinti.Et ficut igitur a/b/c/triangulum ad
triangulum f/g/h fic triangulumarc/d/ad triangulum f/h/k. Rurfum quonii tri-

angulum a/c/d/Aimile eft tridgulo f/h/k,& latus a/d/fimilis rationis cum f/k:trian-
gulum propterea a/c/d/ad tridagulum f/h/k/duplatam rationem habet,quam latus

asd/ad latus f/k,per ipfam antecedentem decimamnonam huius fexti-Et triangu-

lum confequéter a/d/e/ad triangulum f/k/I/duplatam itider rationé habet,quam

idem latus a/d/ad ipfum latus gE.Et ficut igicur a/c/d/triangulum,ad triangulum

£/h/kfic per eandem vndecimi quinti,triangulum a/d/e/ad triangulum £/k/1. Sicut
[wbicBg/hlarad Fhkladre, GkAjportd a/crdsad f/h/k fit patuita/b/c/eriangulumad

triangulum f/g/h. Et ficut igitur, per vndecimam
:'Pﬁus quinti,triangulum a,brc/ad triangulii f/g/h:
R : .. fictriangulum a/d/e/ad triangulum /k/1. Propor
tionalia itaque funtipfa nuper expreffa triangula:ficuca/b/c/ad frg/h, ficasc/d/ad

f/h/k,&a/d/esad f/k/LER igitur per duodecimi quin E?ut—a/b/c. fi g h.
i ‘;ﬂ{fx k. I
fi k1.

ti,ficut vni antecedentium ad voum confequentit:fic [fi—a od.
omnia antecedentia,ad omnia confequétia.Sicut itaq; [F——adve.
triangulum a/ b/ ¢, ad triangulum Frg/h:ficasbs ¢ d/ e/ polygonum, ad polygo-
num £7g/h/k/1. Sunt igitur 1pfa triangula tum inuicem, tum ipfis totis polygonis

A}
~
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proportionalia. € Aio demi g polygonii a/bsc/dre,ad f/g/hvk/1, duplatam tationé Tertia pars.

habet,quam latus a/b/ad fimilis rationis latus f/g.Oftenfum cft cnimvt trianguli

a'b/c,ad eriangulum frg/hific asb/e/dre/polygonum,ad polyygonum fig/h/k/1.Sed:
{atam rationcmylg’bct u s b/latus’
- ,quam a/b/latus

triangulum a/b/c/ad triangulum f/g/h/dutg
adfimilisrationis latus £/g,per antecedentém decimamnoni propofitionem huius
fexti: fimile nang; oftenfum eft a/bsc/ triangulum, ipfi f/g/h/eriangulo. Ee polygo-
num igitur a/b/c/dse,ad polygonum f/g/h/k/l/duplatam rationem habet,quam la-
tus a/b/ad fimilis rationis latus f/g. Similia itag; polygona: &c. vt in.thcoremate.
Quod fuerat oftendendum, - = o

: o Corollarium {rimum.

" [Fit itaﬁ;.écncralitér- manifeftum, g fimiles quzcung; retilinez ﬁgﬁré,én dupla

fatiorie funtadinuicem fimilis rationis laterum:id eft,g ratio fimilium rectilineari
figurartim, ex duplata fimilium laterum ratione confurgit. Id enim prithd patuic
in criangulis,& rectangulis,fiue quadratis:nunc autem in polygonis,& omnia poly
gona in triangula diuifibilia funt. |

. ~ Corollarium fecundum.

@[ Sequitur rurfum,quod fi tres re¢tz linez fuerint proportionales : erit ficut pri--
ma ad tertiam, fic defcripta fuper primam vel 4 prima fpecies retilinei, ad fimilé
fimilitérqs pofitam {peciem,quz i fecunda vel {upra fecundam conferibitur.Often
fum cft enim polygoniia-b/c/d/e,ad polygonum £/g/h/k/I/duplam rationéhabere,
quam latus a/bsad latus f/g. & fi-ipfarum a-b/& f'g/tertiam acceperimus propor-

tionalem,per vndecimam huius ﬁ:xti,vqgotce mv/n: ipfa.

c - a’b/ad m/n/duplam itidem rationé habebit;quam cadé
h  abnad frg,per decimam diffinitionem quintt, Et proin-
/ ; de ficut a/b/ad m/n, fic a/b/c/retilineum ad fimile fimi
& bf W U ligrque pofitum rectilineum fgh.

Y

. Otbgpx 15 Peéezm "
_ I A & aur tvsuppappse Spoix Kok &R iNaig Bhip Spoiee.
Theorema 15, Propofitio 21.
Vz eidem re&ilineo funt fimilia:& adinuicem funt fimilia.

ORONTIVS.Sint bina rettilinea a/bsc/ & d/e/f, eidem rectilineo grh/ks
fimilia.Dico 2/b/c/reéilineum,fimile fore re&ilineo d/e/f.Clim enim éx hypothe-
fi a’b/c/ & g/hvks reétilinea, fimilia fint adinuicem : habebunt propterea angulos
zquales ad vnum, & quz circum zquales angulos funt latera prrc;pqmonaha sper.
rimze diffinitionis huius {exti conuerfionem.Et proins
- Sc rectilinea d/c/f/& g/h/k,zquiangula exiit,& propor-
. tionalifi itidem lateri: chm ex ipfa hypothefi fimilia fine
adinuicem.Sitvterg; angulorum qui ad b/&e,ipfi angu-
' lo qui ad hvzqualis:& ficut g/hvad hv/k, ficasbrad bre, &
- k  dre/adef. Erquoniamangulus quiad b/zqualis eft an-
gulo qui ad h,& cidéangulo qui ad hs zqualis angulus qui ad e: angulus igitur qui
ad b/angulo qui ad e,per primam cgmmugxégégtcr;fnmhcﬁdthi;}ljs; tInﬁ:‘pcr quga.
: bic| g/h. | —of1 niam eft vta/bsad bre,fic g/h/ad h/kdicut rurium g/hy
(6. bref gh k] de o] ad h/k, ficde/ad e/f. Et ficut igitur a-b/ad brc, fic pet
vndecimam quinti,d/e/ad ¢/f. Proportionalia itag;funt
latera,qua circii cofdem xquales angulos quiad b/& ¢.
O-l,.
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Hand diffimiliter oftendemus, reliquos angulos ipfius a/ b/ ¢/ reétilinei, reliquis
angulis ipfius d/e/f/fore inuicem zquales: & circum cofdem 2quales angulos late-
1a proportionalia.Simile cft itag; ab/c/rectilined,ipfi rectilinco d/e/f, per primam
hutus fexti diffinitionem.Quod oportebat demonftrare. .
R Otbpnpa isy Reddsarg kP -
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Theorema 16, Propofitio 22. - :

I quatuor reétz linez pr(:lportionalcs fuerine:& ab eis reili=

nea fimilia fimilitérque defcripra, proFortionalia erunt. Et
f1ab ipfis re@ilinea fimilia fimilitérque defcripra, proportionalia
fuerint:ipfz quoque reétz linez proportionales erunt.

OR O NT1I1 YV S.gSint quatuor re¢tz linex difcStinué proportionales a/b,c/d,
th prima /£ & o-h:ficut quidem a-b/ad c/d,fice/fad g/h. Et per
rheorematts: - decimamoctauam huius fexti,ab ipfis a/b/& c/d,fimilia m
fimilitérqg; pofita rectilinea defcribantur,l/a/b/& myc/d:
& per eandem decimamodtaud, ab ipfis e/f & g/h, alia §; A 5
quzdam fimilia fimilitérque pofita retilinea, n/e/ f/&
o/g/h. Aio fore ficut l/a/?yad m/c/d,fic n/e/f7 ad osg/h. v
Inueniatur enim ipfis a-bs & ¢/ d, tertia proportionalis E
piipfis autem e/f/& g/h,tertia itidem proportionalis r, / gS ¢
per vndecimam huius fexti. Clim it igitur ex hypothe- r
lab.od. p | ef.gh. r| fivtasbradesd,ficesfad gh, & per conftrutionem
. W ficut c/d/ad p,fic g/hvad r.Ec ex zqua igitur ratione,
' ficut a’b/ ad pific e/f’ ad r, per vigefimamfecundam
abmod b p ToET] quinti.Sicut porrd a/b/ad p,ficl:a‘b/ retilineum,ad
— ——— tectilineum m/c/d: per fecundum corollarium vige-
fima huius fexti. Et ficut igitur I a/b/ re@ilineum,
ad rechlined m/c/d: fic per vndecimam ipfius quin- .
[lab.micd] e x]nveforgh] thefr ad r. Sicut rutfum e/, ad r: fic, per idem co-
rollarium , re@ilineum n/e/f7ad re&ilineum o/g/h.
: Et ficut itaqued/ab,ad m/c/d :fic per eandem vnde-
Secundapars cimam quinti, n/e/fad o/g/h. €Si autem fuerit ve
conuerf(a pris |/a/b/ad msc/d,fic nse/frad o/g/h:dico verfa vice,quatuor lincas rectas ab,c/d,e/f
& g/h,fore proportionales,ficut a-brad c/d,fic e/f/ad g/h. Datis enim tribus rectis
lineis a-b,c/d,&e/fiquartainueniatur %roportionalis s/t,per duodecimi huius fex-
t_l:l:lt per decimamoctauam ciufdem,ab eadem s/t,ipfis n/e/f/& o/g/h/Aimile fimi-
| itérque poﬁtum retilineum defcribatur v/s/t.Et quoniam eft vt a/%)/ad c/d,fice/fr
ad s/t,& ab ipfis a/b& c/d fimilia fimilitérque pofita deferibuntur rectilineal/a/by
& mvc/d,ab 1pfis autem e/f/& s/t/fimilia itidem fimilitérg; pofita reilinea ne/f/
&v/s/t:eft igitur per primam partem iam demonttrats huius propofitionis, ficot
Va/badmsc/d, fic nve/fr ad v/s/t. Receptum eft autem ex hypothefi, vtla/b/ad
ln/e/ﬂo/g/hll/a/b.m/c/dln/é/f.v/s/ﬂm/c/d » fic ve/frad org/h. Et ficue i%itur nse/fad
<~ o/g/hificper vadecimam quinti,n/e/f’ad v/s/t.Ea-
dem itaque magnitudo n/e/ f; ad vtrafqo/g/h/ &
v/s/t,candem habet rationem. Aequum cft igitur
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retilineum o/g/h,ipfi v/s/t: per nonam quinti. Eft auté & eidem fimile, fimilitérq;
pofitum,per conftructionem. Similia porrd fimilitérque pofita,& inuicem zqualia
reétilinea:ab zcﬂv;xalibus, aut fuper zqualibus rectis lincis defcribatur. Aequalis eft
;’gitur s/t/ipfi g/h.Eft auté vt a/bsad ¢/d,fice/f/ad s/t. ipfi porrd s/t,zqualis often-
a eft g/h:& cadem ad zquales,candem habet rationé,per feptimam quintiEt ficut
igitura/ bs ad v dific e/f,ad g/h. - Ergofi quatuor re@z linex proportionales fue-

rint:¥ quz fequuntur reliqua.Quod oftendendum fufceperamus.

23

Lemma fiue affumptum. .
€ Quod autem fimilia, fimilitérque pofita, & inuicem 2qualia re@ilinea, habeant
{imilis rationis latera invicem 2qualia:fic demonftratur.Sint rurfum zqualia, fi-
o « milia, fimilitérque pofita rectilinea, o/g/h/& v/s/t: fit
vtosg/ad g/hyficv/s/ad s/t.Aio quod g/h/& s/t funt in-
3 - uicem zquales.Si nanque fuerint inzquales: altera ma-
' ior etit.Efto (fi poffibile fit) g/h, maior s/t.Et quoniam
eft vt o/g/ad g/h,fic v/s/ad s/t:& econtra igitur,vel 4 conuerfa ratione,ficut g’h/ad
o/gyficerit s/t/ad v/s:per corollarium quartz libri quinti.Sed prima g/h,maior eft
tertia s/t:& fecunda itaque o/g,quarta v/s/maior erit, per decimamquartam ipfius
quinti.Binz itaque o/g/& g h,duabus v/s/& s/t/erunt ma
lores:& proinde ipfum rectiline@ o/ g/ h, maius recilineo
v/s/t.Eft auté eidem zquale,per hypothefin: quz fimul impoffibilia funt. Non eft
igitur g/h,maior ip(a s/t.Similiter oftendetur, qudd neq; minor. Acqualis eft itags
g/h,cidem s/t. Quod fuerat oftendendum.

| ghJorg Jsie]ws|
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Theorema 17, Prop:lﬁtio 23,

| Equian{gula parallelogramma, adinuicem rationem habent

compofitam ex lateribus. |
O RO NTIVS. @De lateribus velim intelligas, qu circum zquales funtan-
gulos.Sintigitur binaparallelogrammainuicé zquiangula,a/b/c/& d/bse: quorum
angulus quifub a/ b/ & b/ c,angulo qui fub d/b/& bre/ continetur fit 2qualis. Dico
a/bsesparallelogrammum, ad parallelogrammum d/bre, rationem habere compo-
fitam ex ratione laterum a/brad bre,& c¢/b/ad b/d.Con-

c . ' Nidet
o ftituantur enim a/bs & bre/ latera in direGum: hocau-
tem fiet, chm angulic/b/a/ & c/bre/ duobus reétis fue-
. ¢ rint zquales, per decimamquartam primi. tunc quog;

T r 0 " indire€tum erit v by ipfi bs d d fiti
: | in dire¢tum erit c/ b/ ipfi b/ d, per eandem propofitio-
—, nem: nam anguli e/b/c/& e/b/d,per primam & tertiam
—h_, communem {ententiam, duobus itidem reétis 2quabd-

- tur. Compleatur denique paraliclogrammum ¢/ b/ e
roductis in continuum re¢timque, per fecundum poftulatum,corundem paralle-
ogrammorum lateribus . Proponatur infuper recta quadam linea f: & tribus da-
tis rectis lineis /b, b/ ¢, & f: quarta fubfumatur proportionalis g, per duodeci-
mam huius {exti . Eritigitur vta/b,ad b/ e : ficf, ad g.Etper eandem duodecimam
ropofitionem, tribus datis rectis lineis ¢/b, bd, & g: quarta rurfum proportiona-
ﬂs accipiatur h. Erit ergo vt ¢/b,ad b/d:fic g,ad h. Eft autem ficutas bs ad br ¢, ficf/
ad;g. rationes itaque ipfius {7 ad g, & g/ ad h: ezdem funtipfis rationibus a/ b/ ad

bre, & c/bsad b/d. Ratio porrd f/ad h,comporiitur ex ratione ipfius f/ ad g, atque

o.uj.

Partiii figure
prparatio.
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ipfius g/ ad h :veluti quinta huius fexti premiffum eft diffinitione . Et proinde ra-

Pracipua des tio f/ad h, componitur ex ratione laterumarb/ ad bre, & c/bsad b/d. His przofte-
:';?ﬁ;;ﬁ;?“" fis, quoniam a/b/c/ & c/bse/ parallclogramma fub eadem funt altitudine:ad fe inui-
cem igitur funt vt bafes, per primam huius {exti. Sicutitaque a-b,ad bre: fica/brc
parallelogrammum,ad parallelogrammum ¢/ bse. Sicutautema/bs ad bre, fic per

| £ Tabbeabicdb cIconﬁruéﬁonem frad g. Et ficut igitur f,ad g: fic per va
—S~'——_"—<——=— decimam quinti , a/ b’ ¢/ parallelogrammum, ad c/bre/
parallclogrammum . Infuper quoniam c/b/e/& d/ bses

parallelogramma, in cadem funt altitudine:ad fe inui-

cem turfum funt vt bafes, per candem primam huius fexti. Sicut ergoc/ brad brd:
fic parallelogrammum ¢/b/e;,ad d/bse/parallelogrammunm. Sicut porrd ¢/b,ad b/d:
(- b b gdlgm@ﬁc per conftruétionem g, ad h. Etficut igitur g/ad h:fic

vt f/ad g fica/bsc/parallelogrammi,ad parallelogram.

mum ¢/ by ¢ : ficut rurfum g ad h, fic idém parallelogrammumc/ bs ¢,ad d/ bres
| £~ g - h ahc. cbe. dbe | parallelogrammum . Et ex ®qua igitur ratione, per vi-
T v — gefimamfeciidam eiufdem quinti, ficut fadh:fica/brc/
% " parallelogrammum,ad d-bse/parallelogrammi. Atqui
ratio f/ad h, compofita eft (vti {fuprd deduximus) ex
_ < ratione laterum a/b’ad b/ ¢, & ¢/ b ad bd. Etparalle-
logrammum igitur 2-b/c/ad parallclogrammum d-bre,
rationem habet compofitam ex rationc lateruma/b/ad

e . :
ap H bse, & c/b/ad bsd. Aequiangula itaque parallelogram-
g ma, rationem habent compofitam ex lateribus , angu-
h los inuicem &quales continentibus. Ql_xod demonttran-

& dum fuerat.

7 Oidpupo iy resbe  kdt. ‘
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Tt 3A0 Kod aRkhoig.
' Theorema 18,  Propofitio 24.
Mnis parallelogrammi, quz circa dimetiétem parallelogra-
A ma:fimilia {funt toti, & adinuicem.

O R O N T 1V S. Efo datum parallelogrammuma-b/c/d,cuius dimetiens fit
a/c,& circa ipfum dimetientem parallclogramma,c/f/& g/h.Aio iplac/f/ &g/h/pa-

rallelogramma, toti parallclogrammo a/b/c/d,atque in- p

théd &£:p2 yicem fore fimilia. Trianguli enim a/b/c,ad latus b/ ¢/
ralllogrimi

d
fimile fierori aCta cft parallela f/l:fecat igitur f/l/ipfius triangulilate- \\ \ \
f \l h

abed.  ra proportionaliter,per fecundam huius fexti, ficutb/f/
© adfa, fice/l7adly a. Trianguli rurfum a/ d/ ¢, ad latus .
d/c/alta eft parallela e/kfecat igitur e/l ipfius trianguli K \

b

latera proportionaliter,per eddem fecundi huius fexti,
ficut ¢/l ad 17a, ficd/esad e/a. Sicut porrd ¢/1-ad la,fic
oftenfum eft b/f/ad f/a. Et ficut igitur b/f/ad f7a, fic per i
IbfFajolla] de e a| vndecimd quinti, d/e/ad e/a.Si autem diuife magnitu-
< > dines.proportionales fuetint:compofitz quog; propor-
tionales eriit, per decimamo&auam quinti. Et ficueigi-

= tur b/a/ada/ffic d/asadase.Et permutatim rurfum,per

= parallelogrammum c/beyad d/bse/ parallelogrimum,
\'\)y peripfam vndecimam quinti.Et quoniam oftéfum cft,
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|bra-Taf | dra [ are.| decimamfextam eiufdem quinti,ficut bsa/ada/d,ficfas
8 ad ase. Proportionalia itaq; funt latera, quz circum an-
Y_\,& gulum qui ad a/vtrique parallel rammo communem.
Infuper,quoniam parallela eft /1, ipfi b/c: zqualis eft

angulus a/£/L,ipfi angulo a/b/cnecné & a/b/f,ipfi a/c/b,per vigcﬁxmmnonam pri-

25

mi.Angulus porro qui fub f/a/l/aut bra/c,verique trianguloa/b/c/& a/£/17 commu.
nis cft. A equianguld cft itaque trianguld a/f/l,tridggulo a/b/c. Haud diffimiliter tris.
gulum ase/l,tridgulo asd/c oftendetur zquiangulii:& angulus a/e/l/angulo a/d/c/
zqualis,atque a/le/ipfi anguloa/c/d.Siautem zquales anguli,zqualibus c5ponan-
tur angulis:confurgent per {ecundam cémunem fententii, zquales anguli. A equus
eft igityrangulus £/1/ ¢, ipfi b/ c/ d: & totum proinde parallelogrammum e/f; toti
a/b/e/d/zquiangulum. Rurfum quoniam a/f/l/& a/b/c/triangula, fimiliter & ase/l/
atque a/dsc,funt inuicem zquiangula : proportionalia itaque funt latera, quz circi
zquales angulos, per quartam huius fexti. Sicut igitur a/bsad brc, fic a/fad £/1: fi-
citque b/vad c/a,ficf/l/ad la.Sicut rurfum a/c/ad ¢/d, fica/lad le: ficut denique
«/d/ad dra, ficlre/ ad e/a. Et quoniam oftenfum eft,vt b/crad e/a, fic f/l/ad la: ficut
praterea a/c/ad c/d fical-adle.Et ex zquaigitur ratione,per vigefimamfccidam
quinti,ficucb/czad c/d,fic f/1/ad Le. ' ‘

|arbs | brer frar | erdr [ djar | fafr | 61 | b | Ler | erar |

Acquiangulorum itaque parallelogrammoruma/ by ¢ d/& e/f,proportionalia funt
latera quz circum zquales angulos . Simile eft igitur e £ parallelogrammum, ipfi
asb/c/ds parallelogrammo:: per primam huius fexti diffinitionem. Haud diffimili
via,g/hyparallelogrammunm,ipfi a/b/ods parallelogrammo fimile fore conuincetur:
eundem qui ptius,verfus angulum ¢,& ipfum g/h/ parallclogrammum refponden-
ter iterando difcurfum, Et proinde vtrunque iplorum e/f/ & grhyparallelogrammo-
rum,fimile eft eidem a’b/o/d/parallelogrammo.Omne autem parallelogrammum,
rectilineum eft:& quz eidem reilineo funt fimilia, & adinuicem fimilia funt, per
vigefimamprimam huius fexti.Simile eft igitur ¢/f/parallelogrammum,ipfi g/hvpa
rallelogrammo. Omnis itaque parallclogrammi,qu circa dimeticnté parallelo-
gramma,fimilia funt toti,& adinuicem.Quod oportuit oftendiffe.

PoopMupe &, Ipdbears Ke.
Q Robivm ivbuppcppe Spoipugd ERo b dobivar loopy? v ousiGddou. |
, Problema -, Propofitio 2.
DAto retilineo fimile, &alij dato zquale,idem conftitucre.

O RON TIVS. (Sintbina rectilinea, ab/oinquam & d:ﬁt.’ ; receptum, ipfi
a dato a/ by ¢ reétilinco fimile, ipfi vero d’ zquale , idem

i reétilincum caftitucre. Ad datam itaque reétam lineam
d b/c,& in dato angulo qui fub e/brc, dato reétilinco abre,
b <

zquale conftruatur parallelogrammum by f:fimiliter &
| % adrectam lineam fic,atque in dato angulo qui fub fiog
' , ei qui {ub e/b/wzquali, dato reilineo d,zquale rurfum

¢ £ b parallelogrammum conftituatur ch,per quadragefimi

quartam,& quadragefimamquintam primi,vtroque re-

. ¢ilineo(fi expediat)in tridgula diﬁributcz .Et quoniam

\ angulus fic/g,®quus cft angulo e/b/c,per cdftructionem,

! m vtrique autem communis b/of: anguli propterea b/ f,
o.iiij.
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& f7c/g/ duobus angulis e/bse/ & ¢/b/Af, funt per fecundam communem fententiam
@quales.fed angulie/b/c/& b/eA funt zquales duobus reétis,per vigefimamnonam
1}) ius primi.Ec duo igicur anguli b/c/£/& fc/g,binis itidem rectis funt zquales. In

ireCtum cftigitur b/c,ipfi c/g,per decimamquartam eiufdem primi: & e/f/ confe-
quenter ipfi f/h. Binis infuper datis reétis lineis b/c/& c/g,media pro‘portionalis

d

inueniatur I/m,per decimamtertiam huus fexti.E¢ per
decimamoctauam ciufdem fexti, fuper data recta linea
I/m, dato rectilineo a/ br ¢, fimile fimilitérque pofitum

b . (o

reétilineum defcribatur,n/l/m. Aio rectilineum n/l/m,

|

<

& c/g,fint per conftructionem cdtinue proportionales:

]

VAN

b erit per fecundum corollarid vigefimz huius fexti, fi-
cut prima ad tertiam,fic {pecics rectilinei qua 4 prima,
ad fimilem fimilitérque pofitam {peciem quza fecun-
da.Sicut igitur b/c,ag c/giic a/bresreétilineum,ad recti
lined n/l/m.Sicut porrobrc,ad c/(g: ficb/f parallelogra-

mum,ad parallelogrammum c/h, per primam huius fexti:funt enim in cademal-
- titudine c/f.Ergo ficut a/b/c/retilineum,ad rectilineum n/l/mfic per vndecimam

Oftzfio theos
- rematis ab is

poflibili.

uinti,b/f/parallelogrammum,ad parallelogrammum

q

b wbm(brecig] b f ch|oh, Sed retilineum a'b/c,zquum eft per conftructio-
nem ipfi b/f/parallelogrimo:& reilined igitur n/l/m,
ipfi parallelogrammo c/h/per decimamquartam quin-

ti eft zquale.Eidem rurfum paraliclogrimo c/h, zqui

eft d/rg&ilineum,pcr conftructionem:& n-l/mvitaq; retilineum, ipfi d/retilineo,
F:pgnmam communem fentétiam cft zquale. Conftruéti eft autem & ipfia/b/cs
imile. Idem itaque reilineum n/l/m,ipfi dato rectilineo a/b/c/fimile,& alijdato
fcilicet d/zquale conftitutum eft.Quod efficere oportebat.

Otdpnpae 0 Fpodeals ks,

Ay demd oo ANNOY Pt s Troepa ANy poepupuop poetged poidp 7 & Eng i) § poiwg
repfyopsnoimivg ywvinp xop vt 5yt T Gl Sfgpuiop i & 5Ae.

- Theorema 19,  Propofitio 26.

I a parallelogrammo parallelogrammum auferatur, fimile to
S ti & fimiliter pofitum, communem angulum habensei: cir-
cum eundem dimetientem eft toti. :

OR ONT IV S. Eftodatum parallelogrammum a/b/c/d;: & quo fimile fimi-
litérque pofitum,& communem illi habens angulum qui ad a,auferatur diftingua-
tdrve parallelogrammumare/f/g. Dico ipfaa’b/c/d/ &ave/f/g/ parallelogramma,
circa cundem fore dimeticntem a/f/choceft dimetientem a/ £/ ¢/ totius parallelo-

R_

grammia b/c/d,tranfire per angulum qui ad f,& verigs
parallclogrammo fore communem. Si enim a/c/non
tranfierit per f: tranfeat (fi poffibile fit)vt a‘h/c. fecabit
igitur a/h/c,aut e/fraut f/g/Yatus ipfius a/e/f/g/paralle-
+ - logrammi.Secet ipfum latus ¢/f,in pun&to h.& per pun-
€tum h,vtrique ipfard a/e/& f/g/parallela ducatur h/l,

per trigefimamprimam primi. Erit itaque ¢/1/ paralle-
Jogrammum, & circa cundem dimeticntem cum ipfo

a/b/c/d/parallelogrammo.Simile erit igitur e/l parallelogrammum, ipfi a/b/c/ds

zquum fore ipfi d.Cum enim tres linez retzb/c,l/m,

26
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parallclogrammo,per vigefimamquartam huius fexti.Eidem porrd a/brc/d paral-
lelogrammo,fimile cft pet hypothefin,ipfum e/f/g/parallelogrammum: Quz au-
tem eidem rectilineo fimilia,& adinuicem fimilia {unt,per vigefimamprimam hu-
ius {exti.Simile erit itaque e/l/parallelogrammum,ipfi ¢/f/g/parallelogrammo.Si-
milia porro parallelogramma funt, quz angulos zquales habent ad vnum,& quz

circa angulos zquales latera proportionalia,per prima
B_ ¢ diffinitionis huius fexti conuerfioné.Et ficut igitur e/a/
" ad a/g/fic e/a/ad e/l Ad quas auté eadem, candé habet
rationem,ip{z funt zquales,per nonam quinti.Aequa-
~ lis foret igitur a/g,ipfi a/l,totum fuz parti:quod per no
nam communé fgntcntiam eft impoflibile.Idem etiam
2 5 {ubfequetur incducniens,vbi pofueris eundé a/c/dime-
tienté {ecare latus f/g. Tranfitigitur a/c/totius a/b/c/d/
parallclogrammi dimetiens,per angulum atqg; punéti f: & proinde ipfum a‘e/frg/
parallclogrammum,circum cundem dimetientem eft toti a/b/c/d/ parallelogram-
mo. Igitur fi i parallelogrammo parallelogrammum auferatur: &c.vt in theore-

mate.Quod demonftrare fuerat operzpretium.

Oetdpnpe Ky Peodeore K§.
Aviwp P80 mocple Thiy duhd tuedap oo opSiwp TPeRnNoYpecppeopy kg i RS v
I | Top ddeq PaRuhoypcppog dpoiois e @ S poiws kaufyois Be dwo @ ipiodao’ dva-
yeropfe:péyisop 851y dwd aflg kpicaoo’ woguBamépfpop wogaRuhbypappop
poop 3p b iMeppam.
Theorema 20,  Propofitio 27.

27 O Mnium parallelogrimorum circum eandem re@am lineam
. proiectorum, deficientitimg; fpecie parallelogrammis fimi-
libus fimilitérque pofitis ei quod & dimidia defcriprum eft: ma-
ximum eft quod 2 dimidia proietum parallelogrammum,fimile

exiftens fumpto.
ORONT IV S. @Deficere fpecic dicitur parallclogrammum , dato parallelo-
grammo:quando vtrunque parallelogrammum fuper eadem reéta linea confiftés,
alterum deeft alteri, ad complendum fimilis fpeciei parallelogrammum fuper to-
tam datam re&tam lineam coextéfum. Vel dum coparatum parallelogrammum,
reliquo deficit ab ipfo fimilis fpecici parallelogrammo, fuper totam ipfam'rectam
lineam conftituto.  Sitigitur data recta linea a/b,fecta bifariam in ¢,per decimam
primi:defcribatirque i dimidia ¢/b,contingens parallelogrammum c/d.Iuxtaveré
datam re€tam lineam a/b, gemina comparentur parallclogramma. alterum proie-
€tum 4 reliqua dimidia a/c,vtpote ase, fimile fimilitérg; defcriptii exiftens fumpto
) ¢/d,& deficiés {pecie ipfo c/d/d toto a/d/ parallelogram-
R d mozltcrum autem a/t,{uperas g7 comparatum maiore
- dimidia ipfius a/b, & proinde fubingrediens ipfum pa-
rallelogrimum c/d, deficiénfque fpecie parallelogram-

L < {h mo g/hfimili {imilitérque pofito i‘fﬁ ¢/d/ quod a dimi-
, diac/bsdefcriptum eft,ad complendum ipfum a/h/patal
a 3 lelogrammum. Dico quod a/e/parallelogrammum,ma-

ius cft c/frparallelogrammo. Cum enim ex hypothefi g/h/ parallelogrammum,
fimile it ipfi parallelogtammo c/d:circum igitur cundem func dimetientem e/£/b,
per vigefimamfextam huius fexti. Producatur ergo g/ £/ in re€um & continaum

uomodo pa
rallelogrami
deficiatfpecie
dato paralles
logrammo.
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vique ad latus e/d,pet feciidum poftulatum. Parallelogrimi igitur ¢/d,corum quz

circa dimetientem funt parallelogrammorum fupplementa o/t & f/d,funt per qua-

dragefimamtertiam primi adinuicem zqualia. Addatur vtrique commune g/h. to-
tum ergo ch,toti g/d,per fecundam communem fententid eft zquale.Eidem por-
ro c/h,zquum eft o/, per trigefimamfextam primi: funt enim in bafibus zqualibus
a/c/& o/b,in eifdémque parallelis a/b/& I/h.Et g/dvitaque,ipfi c/l/per primam com
e  munem fententiam zquum eft. Commune rurfumad-

datur ¢/f. totus igitur gnomon c/b/d,totia/f/ parallelo-

\ grammoeft zquale. Sed totum parallelogrimum ¢/ d,
{ ] maius cft per nonam communem fententiam,ipfo gno-
t mone ¢/b/d:& proinde ipfoa/f/maius.Aequumcft por-

L, roase/parallelogrammunm, ipfi ¢/d/ parallelogrammo,
per eandem trigefimamfcxtam primi: in bafibus enim

a < y

funt zqualibus a/c/& c/b,atg; in cifdem parallelis a/b/& e/d. Quz auté funt zqua- -

lia,ciufdem funt zque maiora: per fextz communis fententiz cuerfionem.Maius
eftitaque parallclogrammum ae,ipfo a/f/parallelogrammo.@Sed cftoa/f/paral-
lelogrammum,proieétum fuper a/g,minore dimidia ipfius a/b/linez datz, & egre-
diens ipfum a/e/parallelogrimum:deficiens rurfum {pecie ipfo f/b/parallelogram
1 m mo, fimili fimilitérque pofito ipfi ¢/ d, quod a dimidia
c/brdefcriptum eft,ad complendum totum a‘m/paralle-
hi e d logrammum. Aio quod & a/e/parallelogrammum, ma-
' ius eftipfoa/f/paraliclogrimo. Cim enim ex hypothe-
fic’d/ & f/b/parallelogramma, fimilia fint: circum cun-
dem propterea dimetienté f/e/b, per vigefimamfextam
5 huius fexti conftituentur. Compleantur itaque, per tri-
& ¢ gefimamprimam primi,& fecundum poftulacum,h/l/ &
a/m/parallelogramma: vt in ipfa continetur figura. Etquoniam parallelogramma
funta/l/& c/m: {untigitur pertrigefimamquart primi, n/l/& Imv ipfis a/c/ & c/bs

quz cx oppofito,atque inuicem zquales.Et proinde n/e/ parallelogrammum, ipfi -

¢/mvparallelogrammo,per trigefimifextam primi 2quale.Eidem porrd e/m,zquil
eft e/g,per quadragefimamtertiam ipfius primi.Et n/e/itaque ipfi c/g,per primam
communem fententiam eft zquale.Subduéto igitur h/l: reliquum e/g,reliquo n/h/
maius cft.Si autem inzqualibus ¢/g/& n/h/zqualia vel idem commune a/h/ appo-
natur:0mnia,per quartam communem fententiam,erunt inzqualia. confurget igi-
tur a/e/parallclogrammum,maius ipfo a/f/parallelogrammo. Omnium itag; pa-
rallelogrammorum iuxta ecandem lineam confiftentium, & deficientium (pecic : &
quz {equuntur reliqua. Quod oftendendum receperamus.

‘ PedfNupa Xy Pedbeaie . .
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Problema 8, Propofitio 28.

AD datam re@Gam lineam, dato reétilineo zc}ualc parallelo-
"\ frammum comparare,deficiens {pecie parallelogrammo fi-
mili dato. Oportet iam datum re@ilineum, cui expeditzquum

comparare,né maius efle eo quod 2 dimidia comparatd, {imilibus

28
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exiftentibus fumptis, & eius quod 2 dimidia, & cui expedit fimi-
le deficere. | T : '

O R ON T1V S.Oftenfum eft enim antecedenti vigefimafeptima propofitio-
ne, omnium paraliclogrammorum iuxta eandem rectam lineam comparatorum,
deficientidmg; {pecie {imilibus fimilitérque pofitis parallelogrammis ei quod 3 di
midia defcribitur: maximum cffe quod 4 dimidia comparatum parallclogrammg,
fimile exiftens fumpto. Oportetitaque datum rectilineum,cui ad datam rectam
lineam zquale comparandum eft parallelogrammum: né6 maius effe co quod idi.
midia ipfius datz rectz lincz comparatur, fimilibus fimlitérque pofitis exiftenti-
* bus vtriufq; comparati parallelogrammi defetionibus(ad complenda fimilis fpe-
ciei parallclogramma fuper totam datam re€tam lineam coextenfa ) cius inquam
quod a dimidia,& eius cui {imile fimilitérq; pofiti cidem quod i dimidia defuturii
eft parallelogrammum. [Sit ergo data re@ta linea, a/b :datum verd re@ilineum,
cui oportet ad datam re€tam lined a/ b/ zquum parallelogrammi comparare,efto
cnon exiftens maius co quod 3 dimidia comparatur,{imilibus exiftentibus vtriofs
que defectionibus. Ipfum autem parallclogrammum, cui expedit fimile deficere,
fit d. Recipioitag; ad datam reétam lincam a/b, dato
I rectilineo c,zquum parallelogrammi comparare,defi-
ciens fpecie parallelogrimoipfi d/ (imili. Secetur ita-
que a/g/rc&a bifariam in piito e,per decimam primi.
Ectper decimamo¢tauam huius fexti,d data:re@a linea
f 1 & e/b,datorectilineo d, fimile fimilitérg; pofitumredtili-
neii (quod erit & parallelogrammi) defcribatur e/f/g:
compleatirque per trigefimamprimam ipfius primi,
s & feciidum poftulatum,ase/f/parall¢logrammum.Aut
/ [ igitur a/c/f/parallelogrammum,zquum eft ipfi retili-
a T B neoc,autco maiusinon enim minus cffe poteft, per af-
fumpti ex antecedenti vigefimafeptima propofitione problematis determiinatio-
nem. Si zquale fuerit a/c/f/parallelogrammum,ipfi reétilinee ¢: iam comparati
erit ad datam re€tam lincam a/b,dato retilineo c,zquale parallelogramma a/c/f;
deficiens fpecie parallelogrammoe/ f/ g/ fimiliipfid.  Acfi ase/f/parallclogram-
mi,eodem < retilineo fuerit maius : erit & e/f/g/parallelogrimum,zque itidem
maius ipfo c. funt enim a/e/f/& e/f/g/parallelogramma, in bafibus zqualibus a/e/
& ¢/b,atq; in eifdem parallelis a/b/& f/g : & proinde,per trigefimamfextam primi,
inuicem zqualia.Exceflui autem fiue rectilineo, quo e/f/g/parallclogrammum fu.
gcratipﬁxm c/zquale,ipfi autem d/ {imile fimilitérque pofitum,idem conftruatur
h/k/Lper vigefimamquintam huius fexti. Eidem porrd dAimile eft e/f/g, per con-
ftructionem:& h/igitur fimile eft ipfi e/f/g,per vigefimamprimam eiufdem fexti.
Similes autem rcé‘tiﬁ;ncz ﬁgurz,ha%cnt angulos zquales ad vnum, & qua cirgum
angulos zquales latera proportionalia,per primz diffinitionis huius fexticouerfio
nem.Sit igitur angulus qui ad k,zqualis angulo qui ad £& ficute/f/ad f/g,fich/k/
+ad k/. Etquoniam e/f/g/parallelogrammum,zquum cft ipfisxc/& h/l:maius eft igi
tur ¢/£/g,ipfo h/l. & proinde latus e/f,maius ipfo h/k:& f/g, ipfo k/vitidem maius,
Secetur per tertiam primi, ipfi h/k/zqualis f?m,& ipfi k/l/zqualis f/n:& per trige-
fimamprimam ipfius primi,compleatur m/o/n,& reliqua parallelogramma,vtin fi
ra.Acquum eft igitur m/n/parallelogrammum,ipfi h/l:atg; eidem fimile.fed h/l,
1pfi e/f/gAimile eft,per conftru@ionem:& m/n/igitur,ij)ﬁ e/frg/fimile eft,per can
em vigefimamprimam huius fexti.Circum crgo cundem funt dimetiétem f/o/b,
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ipfa e/f/g/& mvnvparallelogramma,per vigefimamfextam eiufdem fexti. Et proin-
fc parallelogrammum 1/5,1pfi m/n,atq; toti ¢/f/g/Aimile eft,per vigefimamquarti
huius fexti:atq; demum ipfi d/fimile,per ipfam vigefimamprimam ciufdem fexti.
Pracipiades  His ita premiffis,quoniam ¢/f/g/ parallelogrammunm, ipfis c/& h/l/eft 2quale,

méfrationis &ipfum h/l/zquale ipfi m/n:reliquus proinde gnomon
ectolutio. m/g/n,rcé'tilingo c,pg' tertid cor?:nut?é féntct_xgtpum cft
zqualis.Rurfum quoniam e/o/fupplementum,zquum
zft o/g/fuppleméto, per quadragefimamtertiam primi:
addatur vtriq; commune 17 s. totum igitur e/s,toti r/g:
1_&per fecundam communem fententiam eft zquale . Sed
cidem e/s, zquumeft a/m, per trigefimamfextam pri-
mi:{unt cnim a/mv/& e/s,in bafibus ®qualibus,acin eif-
§ dem parallelis.Et a/m,igitur ipfir/g, per primam com
yE ~munecm fententiam xzqud eft. Adponatur rurfum vtrig;
3 T B commune c/oitotum igitur a0, Ipfi ¢/0/g7aut mvb/n/
gnomoni,per eandem fecundam communem fententiam eft zquale. Eidem porrd
nomoni m/b/n,zquil eft retilincum c& qua cidem zqualia,adinuicé funt zqua-
ia,per ptimam communé {ententiam. Acquil eft igitur a/0/ parallelogrammum,
ipfi retilineo c:deficitq; fpecie(ad complendum ass/parallelogrammum)ipfo r/s/
parallclogrammo,quod fimileeftipfid. Ad datamitaque rectam lincamasb,da-
to rectilineo c,2quum parallelogrammum comparauimus a/0, deficiens {pecie pa-
rallelogrammo 1/s,dato parallelogrammo d/fimili. Quod oportebat facere.
— ' Poifapx o, Ppdbene x0.
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L Problema o, Propofitio  29.
A D dati rectam lines,dato re@ilineo,zquale parallelogram-
—\.mi pretendere,excedens fpecie parallelogrimo fimili dato.
O R O N'TIVS. Sit rurfum data re@a linea a/ b, datum verd reilincume,
- datum infuper parallelogrammum d . Operapretium itaque fit, ad datam rectam
- lineam a/b , dato rectilinco ¢, zquum parallelogrammum comparare,, excedens
o fimilis fpecici Yarallclogrammum fuper totam a/b/comparatum, parallelogram-
Ptfpiﬂgs:!g mo ipfi d/fimili. Secetur itaque primiim a/ b/ re@a bifariam, in punéo ¢, per
Refonis pres dccitmam primi. & 3 data reta linea a/b, dato reétilineo d, fimile fimilitérque po-

ambula. . fitim rectilineum (& proinde parallelogrammum)defcribatur c/frg/b : per deci-
- ' } mamoctauam huius fexti. Vtrifque praeterea & c/‘gl’Pa‘

| rallelogrimo & c/reétilineozquale,ipfi autem d/ fimile
fimilitérg; pofitum,idem conftituatur h/k/I: per vigefi-
mamquintam ipfius fexti.Verung; igicur e/g/& h/Lipfi

| dfimile cft:® proinde e/g/& h/l/?, milia adinuicem, per

1
viiiﬁmamprimi eiufdem fexti.Similia verd retilinea,
habentangulos zquales ad vnum, & qu circum 2qua-
u les arigulos latera propottionalia:per prima diffinitio-
4 _ nis huius fexti conucrlgoncm.'ﬁﬁo igiturangulus quiad
: - k,zqualis angulo qui ad f: &ficute/f/ad f/gu,ﬁc h/k/ad

T e k/1.Etquonig h/l,verifq; fimul & c/g/parallc%ogrammo,
| B & lPﬁ ¢ reétilineo eft zquale, per conftru&tioné: maius
m v O cftigitur h/L,iploe/g/parallclogrimo. & latus proprerea

29
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h/kipfo e/f/maius:necnon & k/I/maius ipfo f/g. Producantur itaque in re&tum &
continuum,fre/& f/g/verfus m/& n,per fecundum poftulatum:fecetdrque ipfi h/k/
zqualis f/m,ipfi autem k/l/zqualis f/n,per tertis primi. Compleatur deinde m/n/
parallelogrimum,per trigefimdprima3 ipfius primi,vnd cum r/s, atq; cteris qua
in figura {unt parallelogrammis. Parallelogrammum itag ovn, #quum cft & fi-
mile ipfi h/l. {ed eidem h/l/ fimile oftenfum eft c/g: fimile eft igitur m/n, ipfi e/g,
per vigefimamprima huius fexti. & proinde ipfa e/g/& m/n/ parallelogrima,citca
cundem dimetienté £/b/o,per vigefimamfextam ipfius fexti funt conftituta. Rur-
fum quoniam c/g/& r/S/parallcE)gramma,circa eundem funt dimetientem f/b/o:
fimile ¢ft propterea,per vigefimamquartam ciufdem fexti, /s/parallelogrammi,
[ 1pfi e/g, atq; toti mvn, & proinde ipfi d/parallelogram-
mo. His ita ptamiffis,quonid m/n,zquum eft ipfi h/l,
&iplumh/l/vtrifg & c/g/sarallclogri mo &c/reétilineo
aquale : & m/nigitur, eifdé e/g/parallelogrimo & c/re-

| ¢lilineo eft zquale.qua enim inuicé #qualia,eifdé zqua-
lia funt:per primz cémunis fententiz conuerfioné.Sub-
ducto igitur cdmunive/g: reliquum c/retilined, reliquo
g =n Fnomom' c/o/g,per tertid communé fententid,eft zqua-
[ le. Et quoniam g/s/fupplementum,ipfi e/r/fupplemen-

d , to,per quadragefimamtertiam primi eft zquale:& cidé
f e c/r,zquum eft a/m,per trigefimamfextam ciu{dem pri-

mi, nempe in 2quali bafi, ac in cifdem parallelis confti-
™ T o tuto. Eta/mvigitur ipfi g/s,per primam communé fen-
tentiam equum cft.Commune adponatur e/o: con?hrgct itag; a0/ parallelogram-
mum,ipfi e/0/g/gnomoni,per fecundam communé fententiam,zquale. Sed eidem
gnomoni ¢/0/g,2quil eft re&ilined c:& quz eidem zqualia,adinuicem funt zqualia,
per primi communem fentétiam. Et a/ovigitur parallelogramm@, zquum eft ipfi
dato reétilinco c:exceditq; fimilis fpecici parallclogrammum a/r/Auper totam re-
¢tam a/b/comparatum,ipfo parallelogrammo r/s,quod ipfi dAfimile oftenfum eft.
Ad datam igitur reGtam lincam a/b,dato retilineo c,zquale comparatum eft pa-
rallclogrammum a/0,excedés fimilis {peciei parallelogrammumar / fuper totam
a‘b/comparatum,parallelogrammo /s, fimili dato parallelogrammo d. Quod fa-
ciendum receperamus.

PeoPNy &y Pedbeore A :
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| . Problema 10,  Propofitio 3o,
, Atam re@am lineam terminatam, per extremam ac medii
rationem difpefcere. o
O RON T'1 V'S. @Re&alinea per-extremam & mediam rationem fecari dici-

* tur: quido fic difpefcitur,vt tota ad vnum fegmentorum candem habeat rationem,

quam idérh fegmentum ad reliquum.  Efto igitur data re@alinea terminata a/ b,
quam oporteat per extremam:& mediam: difpefcere rationem.Secetur itaque asb/
recta in punéto c,per vndecimam fecundi:vt quod fub tota a/bs & altero fegmento
a/c/ comprehenditur re@angulum, zquum fit ei quoda c/bs reliquo fegmento fit

A__¢ g - quadrato.Propofitis itaque tribus re¢bs lineisab, bres
. &.c/a,quod fub.extremisa‘b & c/ascontinetur retangu

Difcurfus pris
cipalis demde
Rrationis.

Problematis
interpretatio

Executio des
monflratiua
problematis.

lum,zquum critei quod 2 media b/c/fit quadrato.Ipfz igitur tres rectz linez pro-

portionales crunt,per decimafeptimam huius fext,ficutacbsad bre, fic b/f:/a /2
P
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Data ergo reta linea a/ b,per extremam & mediam rationem fecatur in ¢, & illius

Idem alia ras fegmentum maius eft b/c.@CAutfi velis defcribatur ex a/b/rectalinea data,quadra

flonedemons yym a/b/c,per quadragefimamfextam primi. Evad datam re@tam lineam bre,dato

quadrato ab/c,equum parallelogrammum comparetur c/d,excedens fimilis {pe-

ciei parollelogrammumc/e/fuper totam b/c/comparatum,ipfo d-b/parallclogram

mo fimilia-b/c/dato:per antecedentem vigefimamnonam propofitionem.Et quo-

riam fimile eft a/brc,ipfi d/b, & quadratum eft a/b/c: & d/bigitur eft quadracum.

Rurfum quoniam ¢/ d/ parallelogrammum, 2quum eft quadgrato asb/e/& vtrique

commune c/e:ablato itaque c/e,reliquum a/f/reliquo d-b,per tertiam communem

. % L {ententiam eft zquale.& quicircac/funt anguli,zquales

funt adinuicem, per decimamquintam primi, vel quar-

tum poftulatum . Aequalium porro & vnum vni 2qua-

lem habentium angulum parallelogramorum,tecipro-

cafuntlatera qua circum zquales angulos: per decima-

quartam huius fexti. Et ficutigitur e/fade/d,ficbre/ad

¢/a.Sedb/e/zqualis eft e/d, &a/b/ipfi brc, per quadrati

diffinitionem:eidem rurfum b/c,zqualis eft e/f,per tri-

gefimamquartam primi.Eteé/frigitut,ipfia/b,per prima

f € communem fententiam cft zqualis.Aequales autem ad

candem,candem habent rationem,& cadem ad zquales:per feptimam quinti.Et fi-

cutigitura‘b/ad bre,fic bresad e/a.  Data igitur re@alineaa/b, per extremam &
mediam rationem,in punéto e/difpefcitur. Quod oportuit feciffe.

Oubpnpa  Kay Pedbedic.  Aa.
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Theorema 21, Propofitio 3. | .

IN re¢tangulis triangulis,qua ab re@tum angulum fubtenden-
te latere fpecies: zqualis eft eis,quz ab recti angulum compres
hendentibuslateribus {peciebus fimilibus,fimilitérg; defcriptis.

O RO NTIVS.Quod de quadratis {uperficicbus, propofuit quadragefima-
Interpretatio {eptima primizhic de quibufcung; retilincorum fpccicbus,prolponit Euclides. Efto

:'&?;f%‘;g'u ~ igitur datem re&angulum triangulum a/brc, reéti ha-
rg deferiptior . bensangulum qui ad a.Dico qudd {pecies reétilinei,qua
ne- ~ defcribitur ex b/c/te@um angulum fubtendente:zqua-

lis eft ambabus fimilibus fimilitérque deferiptis fpecie-

/' bus,abipfisasb/&a/c/ re€tum angulum condnentibus.

—J =~ Adatoenim punétoa, fuper datam retam lined brc,
' 1 . perpendicularis deducatur a/d,per duodecimam primi:

e - triangulum, ipfdmque in bina dividet tridgula ab/d/ &
- . addsctotiabresatque adinuicem fimilia Deferibatur in-

fuper ex brc,contingens, & cuiufcunque libuerit fpedei retilineum bre: & d datis

rectis lineis a/b/& asc,dato reilineo bre, fimilia fimilitérque pofita rectilinea de-

Demgftratio {cribantur a/f/& a/g,per decimamo@aud ipfius fexti. Et quonii fimile efta/b/e

ipfins theore, grizngulpm ipfi a/bsdtriangulo,& qui ad b/angulus vtrique communis : cft igitur

qué per o&tauam huius fexti,cadet intra datum ab/ ¢/ -
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vt c/b/ad bra,fic a/bsad byd funt itag; b/c/& asb fimilis rationis latera. Similia por.
1o triangula,adinuicem in dupla rauone funt fimilis rationis laterum,per decima.
nonam ciufdem fexti. Tridgulum igitur a/brc,ad tridgulum a/b/d,duplam rationé
habet quam b/c/ latus ad Jatus a’b. Rurfum quonid be/retilined,{imile cft ipfi
a/f fimiles auté re@ilinez figurz, in dupla ratione funt adinuicé fimilis rationis la-
teril, per primf corollarid vigefima huus fexti.Et b/evitag; rectilined,dupli ratio
néhabet quam latus b/c/ad fimilis rationis latus a/b.Oftenfum eft auté,g & trian.
gulum a/b/c/ad triangulum a/;b/d,duplal?itldc_m rationem habet quam latus brcs
ad latus a/b.Etficutigitur, a/bre/trianguliad triangulum a/b/d,fic per vndecimam
quinti,b/e/reétilincum ad rectilincum a/£.8& & conuerfa infuper ratione,ficuta/b/ds
triangulum ad triangulum a/b/c,fic a/f7 retilineum ad

- re€ulineum br ¢, per quartz ipfius quinti corollarium.

~ Haud diffimiliter oftendemus triangulum a/ b/ ¢/ad
g triangulum a/d/c, atq; bre/ redtilineum ad re@ilineum
. asg, duplicem itidem habere rationem,quam latus b/c/
-ad fimilis rationis Jatus a/c. Et proinde fore ficut a/b/c/
triangulum ad tridgulumardre, ficb/e/ reilincum ad
reétiline@ia/g: Et econtra rurfum,ficut triangulda/dc,

e - ad triangulumarbsc,ficasg/reétilinedad rectilinedbre.
- Patuitautem,quod ficut a/b/d- triangulum ad triangu-

lum a/brefica/fretilincum ad rectilineum b/e. Primum igitur a/b/d,ad fecidum
a’b/c/eandem habet rationé,& tertium a/f/ad quartumbre: habet rurfum & quin-
tuma-d/cad fecundum a/b/c/eandem rationem,& fextum a/g/ad ipfum quartum
bre.Etcompofita igitur primum & quint a/b/d/& a/d/c, ad fecundum ab/c/ ean-
dem habebunt rationem, & tertiuma/f/ cum fextoa/g/ad ipfum quarcum bre: per,
vigefimamquarti ipfius quinti.Sed a/b/d/& a/d/c/tridgula,equalia funt ipfia/bres
triangulo,tanquam partes ipfum totuma/b/c/triangulum integrantes:& ipfa igitur
a/f/& a/g/rectlinea,ipfib/e/rectilineo funt zqualia. Aequum eft ergo rectilineum
uod ex bre,eis qua exa/b/& a/c/fimilibus fimilitérq; defcriptis. @1dem etii ofté-
jere licebit, ex fecundo corollario eiufdem vigefimz huius fexti: coaffumptis pro-
ter fimilitudinem triangulorum a/bsc,a/bsd, & a/d/c,tribus retis lineis brc, a/%/&
g/d/proportionalibus, & alijs tribus itidem proportionalibus, b/c,ac, & ¢/ d. Erit
enim per idem corollarium,ficut bsc/ad brd,fic bres ad a/f: ficiitque eadem b/ ¢/ ad
c/d,fic bse/ad a/gHincipfarum trium linearum b/c,b/d, & d/c, quemadmodum &

. fupradi@torum triangulorum adminiculo, conclufionem haud diflimili poteris cli-

j2

ceredifcurfu. Inre@agulis igitur triangulis,qua ad reGtum angulum fubtendente
latere {pecies:&c.vt in theoremate.Quod oftendendum fuerat. '

' ) - Othgnpa  kp, Pedbeaie AB. ’
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: Theorema 22, Propofitio. 32. c 3
QI duo triangula componantur ad vnum angulum, duo late-
ra duobus lateribus proportionalia habentia, vt fint ciufdem
rationis eorum lacera & parallela: reliqua ipforum triangulorum
latera,in re@am lineam erunt. | o

Idem alia ras
tione demons
ftrare.

ORONTIV S.CSintbina tiangula b/c/& diead vium angalum qui
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a/c/d/compofitajhabétia duolatera bra & a/c/duobus lateribus ¢/d/& d/e/propor.
tionalia,ficutbsa’ad a/c/itac/d/ad d/efintg ciu(dem rationis latera inuicem paral
lela,vtpote a/bvipfi c/d,& a/cipfi dve. Dico quod relignalacera bc/& ce,in rectd
lineam funt conl{)ituta. Ciim enim ex hypothefi a-b/&c/d- fint parallelz,& in cas
incidat a/cierit angulus bra/c/ zqualis alterno ac/d, per vigefimamnonam primi.
Haud diffimiliter quoniam a/c/parallelacft ipfi d e, & in cas incidit recta c/d: erit
per candem vigefimamnonam primi,angulus ¢/d e, alterno a/c/dv itidem 2qualis.
Duo itags anguli ba/c/& c/d/e,eidem angulo a/c/dAunt zquales:& proinde zqua-
les adinuicem,pet primam communem f{ententiam.Bina-itaque triangula a/b/c/&
dscre,habent vnum angulum vni angulo zqualem,& quz circum zquales angulos
lateta proportionalia:zquiangula ergo funtipfa a/b/cs & d-cre/ triangula, & zqua-

' ‘ les habét angulos fub quibus eiu(dé rations latera {ub-

A tenduntur, per fextam huius {exti. Acquus cft itag;an.

d gulus ¢/bsa,angulo d/c/e.Oftenfum eft auté, g & bra/c/

angulus,zqu® eftangulo a/c/d.Duo igitur angulia/c/d/

& d’c’e,duobus angulis b/asc/& c/b/aAunt zquales. To

b \ tus rurfum qui {ub ac/e/ cdtinetur angulus, ei{dem an-

lis a/c/d & d/creszqualis cft.Et proinde angul® vcve,
duobus angulis b/a/c/& c/b/aseft 2qualis.C8munis addatur angulus a/c/b: duoigi-
tur anguli a/c/b/& ascre,tribus angulis brasc, asc/b, & c/brasiplius asbsc/ trianguli,
funt per fecundam communem fententiam zquales.Sed eifdem tribus angulis ip-
fius a/bsc/tridguli,funt zquales duo red, per trigefimamfecundam primi. Etduo
ftaque anguli a/c/b/& a/c/e,duobus reétis per primam communem fententiam co-
zquantur.Ad datam ergo rectam lineam a/c/atq; ad eius punétum c,duz reéte Ji-
nez b/c/& c/e/non ad eafdem partes duétz, efficiunt verobique angulos a/c/bs &
ascre/binis re€tis equales : ipflz igitur re@tz linez brc’ & cve,in diretii feu rectam
lincam,per decimamquartam ipfius primi funtconttitutz. Ergofibina triangula:

& qua fequuntur reliqua. Quod cxpedicbat demonttraffe.

De angulis g
ad centrum.
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| Theorema 23, Propofitio 3. ,
IN zqualibus circulis,an guli eandem habent rationem ipfis cirs
cunferétijs in quibus deducitur:etfiad centra, etfiad circunfe

rétias fuerine dedu@®i. Tum etii fe€ores, tanq ad centra coftituti.

ORONT IV S.@Sintbini &adinuicg zquales circuli,a/b/c/& d/ e/ fiad quord.

centra g/& h,anguli deducitur b/g/c/& e/h/f,ad circunferétias auté, brasc,& e/df,
circunferentias b/c/& c/f/comprciendcntcs. Aio primiim,quéd veluti circunfe-
rentia b/c,ad e/f/circunferentid, ficangulus b/g/c/ ad angulum ¢/h/f,necnon & an-
gulus bsa/c/ad angulum ¢/d/f. Conne&antur enim per primum poftulatum brc/
& e/f.& in datis circulis a/b/c/& dre/f,datis reis lineis bsc/&e/f,n6 maioribus co-
rundem circulorum dimetientibus:quotcunq; #quales re&tz linez ordine coapten
tur,c/k/& k/l/ipfibrc,atg; f/m,& m/n/ipfi c/?/z uales, per primd quarti.& per pri
mum pottilatum,conne&tantur g/k,g/L,h/m, & h/n/reétz linez. Et quonig zqua-
les funtb/c,c/k, & k/l/ reét linez, 2zquales funt & circunferentiz b/ ¢, ¢/ k, & k/l7
cafdem rectas inuicem zquales fubtendétes, per vigefimamo&tauam tertij. Hinc

33
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d per vigefimifeptimi cufdé
n = tertijangulib/g/c,cg/k, &
k/ g/1, zquales funt adinui-
cem.Et proindeangulie/h/f;
f/h/m, & m/h/n,adinuicé pa-
riterzquales.Quotuplex igi
turcftbsc/ I/ circunferentia,
7 ipfius circunferentiz b/c: to-
. _ tuplex cft angulus b/g/l, ip-
fius anguli b/g/c.quotuplexinfuper eft e/f/n/circunferétia,ipfiuse/ /circunfgrétiz:'
totuplex cft & angulus ¢/h/n,ipfius anguli e/h/£.Si itagcircunferétia b/c/l maior
cft arcunferétia e/f/n:2qué maior eft & angulus b/g/l,ipfo angulo e/h/n:& fi 2qua
lis,zqualis:i autem minor, itidem proportionaliter minor. Quatuor itaq; magni-
Circunterentizl Anml tudinum,vtpote b/c/& e/frcircunferétiarum,& an-
b Jebn. | brgl [ehvn | Sulorumb/g/c/ & e/b/f, fumpta funt 2que multi-

- nidangulus b/g/c/duplus eft anguli brasc, & e/hy

bic |ef |bige [elE | plicia primz & tcrtiz:ngcpé ccundx & quarez alia
vtcunguc zque multplicia. & ficut multiplex pri.
mz,ad multiplex fecundz:fic multiplex tertiz, ad
multiplex quartzfe habere dedutum eft. In eadem ratione igitur cft prima adfe-
cundam,& tertia ad quartam;per fextam ipfius quinti diffinitioné:hoc eft,ficut b/cs
circunferentia,ad e/f/circunferentii:fic angulus b/g/c,ad angalum e/h/f. QEt quo-
f%ipﬁus e/d/f/itidem duplus, per
vigefimam tertij.Sunt itaque b/g/c/& e/h/f7anguli, ipforum brasc/ & e/d/frquiad
circunferentias funt angulord, zqué multiplices. Partes auté codem modo multi-
plicium, candem rationem habent{umptz adinuicem: per decimamquintam eiufs
dem quinti. Quam rationé igitur habet angulus b/g/c,ad angulum e/h/f: cam ha-
[brc. ef brgicehf |bracedt] et & angulus bia/c,adangulum e/d/f.Oftenfum eft
—aytem,quod angulus b/g/c/ad angulume/ bv f7 eam
habet rationem:quam b/c/circliferentia,ad circunfes
rentid e/£.Etb/a/c/igiturangulus,adangulum e/d/f/
cam habet rationem,per vndecimam quinti:quam b/ circunferentia, ad circunfe-
rentiam ¢/f.@Dico infuper quéd ficut eadem circunferentia brc, ad circunferentid
e/fficg/bre/fetor,ad feCtorem he/f.Coafflumantur enim in b/c/& c/k/circunferé.
tijs,contingentia figna,o/& r:& conneantur b/o,0/c,c/r,& r/k/lincz rc&z,ycr ti
mum poftulatum.Et quonii trianguli g/b/c/duo latera brg/& g/c,funt zqualia duo
bus c/g/& g/k/trianguli /g/k, per quindecimam diffinitionem primi,& zquos ad-
inuicem continent angulos,bafis quog; b/c/bafi c/k/eft zqualis: totum itaque trian
gulum g/brc,toti tridgulo c/g/k,per quartd ipfius primi,cft zquale. Rurfum quo-
niamb/crcircunferentia,aqualis eft circunferentiz c/k:{i a totaa/ b/ ¢ circunferen-
tia,cxdé¢ zquales auferantur circunferentix,reliqua b/asc/reliqua c/ask, per tertid
communem {ententiam,cft zqualis.E¢ proinde anguli b/o/c/ & c/t/k, zquales funt
adinuicem, pervigefimamfeptimam tertij. Similis cft igitur {ectio b/ o/ ¢, fetioni
c/1/k, per decimam ‘ipfius tertij diffinitionem : & in zqualibus reis lineis b/ &
c/k/conttitutz funt. Acqualis eft igitur fetio brosc,feétioni c/r/k, per vigefimam-
quartam ciufdem tertij.Et quoniam 2quum eft triangulum g/b/c,triangulo c/g/k:
totus propterea (e€tor g/b/c, toti c/g k/fetori, per fecundam communem f{enten-
tiam eft 2qualis.Et proinde fe€tor g/k/I,vtrique ipforum g/b/c,& c/g/k/conuinci-
tur zqualis. T'res itaque fectores g/%/c,C/g/k, & g/k/Lfunt zquales adinuicé.Haud
diffimiliter,fe@ores b/ e/ f, £ h/ m, &h/ m/ n, inuicem zquales fore concludentur.
~ piij-

De angulisq
ad circunfere
tiam.

De fc&on'b’.
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Qtéotuplcx eftigitur circunferentia b/ ¢/ 1, ipfius b/c/ circunferentiz : totuplex eft
g/ b/ I/ fe€tor,ipfius fectoris g/ b c. Et proinde quotuplex eft circunferentia e/f/n,
1pfius e/f/circunferentiz:totuplex cft & {e€tor h/ e/ n, ipfius fectoris hve/f. Ergofi
bro/lcircunferétia,maior eft ipfa e/f/n:zque maior eft & fetor g/b/l, ipfius fecto-
ris hve/n:& fi zqualis,2qualis:& {i minor,itidem proportionaliter minor.Quatuor
itaque magnitudinum,duarum inquam circunferétiarum b/c/& e/f, & duorum fe-
Gorum g/b/c/& hre/f,fumpta funt zqué multiplicia prime & tertiz, necné fecun-
dz & quattz alia vtcung; 2que multiplicia:& vt mul
tiplex primz ad multiplex fec@dz,fic multiplex ter
-tiz ad multiplex quartz fe habere dedu@a eft. Prie
\_/ TR ma igitur ad feciddam, eandem habet rationé, & tet-
tia ad quartam,per fextam diffinitionem quinti.Si-

cutigitur circunferentia b/, ad circunferentiam e/f: ficg/b/c/ fetor, ad feCtorem

' h/c/% In 2zqualibus igitur circulis , anguli eandem habent rationem ipfis circun-
ferentijs in quibus deducuntur: etfi ad centra,etfi ad circunferentias fuerint dedu-
&i. Tum ctiam fe&ores,tanquam ad centra conftituti. Quod tandem receperamus

oftendendum.

‘Cicunferentiz | Seftores. |
bral. [e/fin. [ g/bil. [ h/ern. |
bre. | erf. {gibrc. | hrert. |

Corollarium, -
@Et proinde manifeftum eft,quod velutifector ad fectoré,fic per vndecimi quinti
angulus ad angulum : vtrobique enim ratio offenditur, quz circunferentiz ad cir-
“cunferentiam. S
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FINIS

- Virefcit vulnere virtus.

¢

_ Errata quzin paucis admodim accidere exemplaribus.

Pagina g.fub prima cémuni fentétia:lege,fit zqualis magnitudo c:neceffum eft.&tc.
Pagina 49.linea prima demonftrationis:tolle quod,& lege aio ex tota a/b.&c.non,
quod ex tota.
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