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& Chriftianiflimo ac potentifs.
3 u_‘GA LLIARVM REGI, FRANCISCO
. huius nominis primo,Orontius Fineus,Delphinas,S. D.

Samsame Vm celebres illas & fidiffimas artes,

aWBBF rancifce R ex inui&iflime, qua folz

4| Mathematicg,hoceft,difcipline mes-
ruerunt adpellari, fub tuo felici pro-
afiterer nomine : raros admodim ofs
fendiCetiam innumerofaauditorum
mulricudine)quifatis fido ac liberali
N animo,tam vtile ac iucundum philo
{fophandi genus, 2limine(ve aiunc)
: %l {alutare, ne diciad illius penetralia,
penitiordq; fecreta, peruenire dignarentur.Cuius adeo mifereac
deplorandz infelicitaris radicé, ex eo maxime pullulare vel facile
percepi:g fiue inclementia téporis,fiue parenti & praceptori in=
curia,Geometriz nufquim preguftauerint eleméra.fine iuorum
przuia,ac exacta cognitione:omnis prorf{us, nedum Mathematis
ca,negatur philofoibia.; < Perfcrutatur enim Geometria conti=
nuz,& prout immobiliseft,quantitatis accidentia:nempe magni=
tudinum, & figurari rationes,affeiones item, pofitionéfq; diuers
{as:multiformia ipfaridiferimina fubtiliadmodi examine difcu-
tiédo.Exordii praterea fumit,d per fefe, & vulgo notis principijs.
& poriflimis dialectices innixa preceptis,ac collecta fyllogifmis:ad
prima demonftrationi infurgit eleméta.i quibus permediord or-
diné difcurrédo,atq; fimplicia compofitis, & copofita ﬁ\mplicibus
comparando, progreditur ad vltima:ad propria tandéfingula res
foluendo principia.Quanqui infuper circa intellectilia & abftra-
"-&ta,quemadmodi & diuina verfetur philofophia: fenfilia tamé &
ipfi marerie fubieta, veluti phyfica ratiocinatio,fimul attingere
coperitur. Etproinde fit,vt nulladifciplina certior exiftat Geos
‘metria : vel quz antiquitatis dignitate pracellat.Nulla etiam quz
vires ingenijmagisfoueat,augeac,locupletétgs:vel juz ingenium
ipfumad puriora ftudia,omnitimg; ingenuaruma

inuentionum
excogitationé,aded facile reddat,acfuapte natura propéfuin. Ad-
de quod vfui,& cdmodo generis humani plurimﬁm cedit. Hinc
2. ij



preclara illa & toti Orbi decora liberalid arcid faculeas, czterarum
mater &alumna,ad vct:erﬁ“philofoghm:ﬁf imicationé, prudétiffima
fanciuicintitutioe:ne quifpid in doftorum,fey (vt vocitymagi-
ftrord admitcaturording,ni cif czteris philofophici difcurfus au--
thoribus, fex prioreslibros geometricori elemétord Euclidis falté
audiuerit.quafi ignoratis Geometriz rudimentis,ad ceteras difci
linas prxgluﬁt videatur ¢fle via.Cuius rei veftigia, Parifienfis ad-
Euc obferuat academia.quienimadlaures adfpiric philofophici:
iureiurido profitétir arétiflimo,fefe prenominatos Euclidisl;ibros
audiuiffe. An verd illius elementa,multis abhinc annis,vig;ad no
ftra viderint(ne dici intellexerinc) tépora(paucis forfiti exceptis,
quoszquus amauit [upiterynon aufim honeftz cofiteri.Nouerunt
enim finguli, etii exteri:quibus deliramétis n6 modd feecidiffima
iuuend ingenia hactenus torferint,ac pene dixerim deprauarint
pfcudophilofthi, verumetii omnéboni extinxerint eruditioné.
Redit tamé fuus fingulis honos,{udq; dignitas:& in prifting illd
difciplinari fplendoré(reietis barbaris,ac fophifticis nugis)paus
latim ciéta reduci céfpicimus. 1d'q; tuo in primis fauore,aclibe
rali fuccurréte munificétia, Princeps humaniflime:qui primus ins
ter majores tuos, non fine magna tui nominis ac dignitatis propa
gatione, & incoparabili rcipﬁg.oémodo,bpnarﬁ literari ftudia flc)»
uerecaepifti,& publicis augere {Profeﬂoribus.ln ter quos,melibera
lid Mathematicard interpreté {imul infticuifti:& preter decreti fti
pendid,néafpernandis Pyerﬁq; donaftimuneribus. Vtigitur pro
mea virili parte,ti erga munificentii tui,tum erga ipfam répub.
debito fungar officio, & preter quotidianas leGtiones,aliquod ho=
minis veftigid,in fidele tuzliberalitatis & clementiz teftimonid,
pofteris relinqud,vt'q; vii ad grauiora ijs fimul aperid,qui mathe-
matici fieri,hoc eft,aliquid {cire defiderit: cofcripfi nuper in fex
(quos paulo antt dixi)libros Euclidis,comentaria admodi vtilia,
clariflimi(g; propofitionum deméftrationes, & fub nomine aufpis
ciéq; tuo fgicifﬁmo tandé zdidi.cofcripturus deinceps & fuo 2di-
turus ordine(Deo in primis,& tuo opitulite fubfidio)cgtera mas
thematice philofophiz rudiméta:quibys ftudiofa iuuentus profi-
ciédo dele@abitur,&ad vberrimi(vt {fpero)prouchetur incremé:
ti.Interea clementiflime Rex, hofce lagores' noftros,tuz maieftati
confecratos,liberalitet fufcipito. Vale Regum decus,&literari
vnicumrefugium. Lutetiz Parifiorum, M.D.XXXVI.



‘ AD.CANDIDVM QVENQVE,AC
?_‘ r&udioﬁlm.l.c&org'n-. Q SN

® res libraselementorum Euclidis,diftiplinarum.omnium ianitoris,dems.
ationzs . Quibusgrarch ipfius Euclidis cbtextum fuis locis infetuimas, Yl cum
interpretatione latina Bartbolatoai Zamberti Veneti:quamvbi geometricamvifa
eft offendere fenfum, 'ea quadecet modeftia, fideliter emendauimus, & fingula in
Juamedegimus barmonid.In primis itags diffinitiones ipfas(que durioris, quam
iuuenam captus cxp'o[tcr'et,plcmnfquc Videbantur interpretationis) qaa.potuimus
elucidauimus facilitatezatque cetera principiorum genera, &' quibus Ymiaer(a pro«
blematum atque theoreratum multitudo confurgit . Tpforum porrd theorematum
atque problematum fubtiles difficilé[es demonftrationes,tali artificio,adeses ordi-
nato ac facili difcurfu conferipfimus,& couincentibus probauimus fyllogifmis (mul
tis tum in melius commutatis,tum recenter adinuentis:nullifgue, prater ea quez in
ipfo continentur Euclide,(ubrogatis principiisyt nemo futuras fit,qui legends fia
mubnon valeat intclligere : quique minimu addere verbum. abfque temeritate, aut
detrabere fine iattura poffit. Adde quodipfarum demonfbrationum [chemata fine
figuras,adrigoré artis feu litere, prapriamana depinximus:qubd [atis ex omni par-
te buiclabori facercmus. Prima itaguelibro defcribuntur triangula,linee,anguli,
parallelé,necnon quadrata & parallelogramma tum iuuicem tum ipfis comparata
triangulis.Secundo,gnomon atque_reﬂangulum diffinitur parallelogrammic:linea-
rum infuper tum fettarum,tum comiuntari adinuicem poteflates:hoc eft,ex ipfis
lineis,ac earundem fegmentis refultantium quadratorum & retlilincorum qualita-
tes edocentur. Tertio.autem,circulorum perferutantur infpe€tiones, atgs re€tarum
in circulo fubtenfarum,&r ipforum anguloru tum ad centris tum ad circuli civcunfe-
rétiam confiftentium difcrimina.Quarto porrs libro, figurarum inferiptiones, atep
circunferiptiones oftenduntur. Quinto, magnitudinum rationes atque proportio-
nes in'niuerfum difcutiuntur.Sexto denigglibro, poft diffinitam rationum compo-
ﬁtiomm,linearum proportionalium inuentiones, rationesitem atque proportiones
© figurarit,mirabili refoluuntur artificio.Q ne quidem omnia [yllogifmis,tum & cau
[is.tum ab infpeStionibus fumptis(qua fidem fficere poffunt)fuo demonfbratur or-
dine.Incepit igitur Euclides atriangulis, & angulis, atque lineis re€tis : propterea
quod retilinearum figurarum prima eft trilatera,in quam cetere reftiline figu-
ra refoluuntur . Penes infuper laterum & angulorum diuerfam babitudinem, ea-
 runde retlilineari sgurarum attenditur,confiderantirve difcrimina. Et proinde
liber primus, vuiuerfalior eft fecundo,fecundus tertio, tertius quarto: & deinceps
0.

"Ny Bfoluimus :audcm;mdidc acﬂyd?ofc Lettor, & tibiliberali admodum
BYAL Yed communicamus animo, toties pramifJas,totifp defideratas in fex prio:

uz fingulis
I%:' hbri:ggon
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ita degaberis.Nec aliewamVelin babeas iudicitm,de propriis fingulorum librori

Curtos fexli diffinitionibus, Hos autem fex prioveslibros,ad:continuam [peftantes quantitas
cdideric OrSe tem,feorfum de induftria collibuit exgoﬂm.Nem ein gratiam tum auditorum no-
ot frorum,atiue profefforum artium li eralium,m»)%w potiffimum vniuerfitatis Pa-
vifiewfis;qui-eofdem libros [uis tewentur interpretari difcipulis:tum etid ob ipforum
difcipulorurs non afpernandam vilitatem. Poterunt fiquidem corundem fex libros

wwn adminiculo,viam [ibi ad vaiuerfam parare philofopbiam: praciput Ariftote-

licam,qaze geometricum praefupponcerevideturauditorem.bine fit, vt iis qui Geo.

wmetria ignorant, [ubobfcurus J{ﬂidlz'q; Videatur Ariftoteles. Quantumigitur

publicz ftudentium confuluerimus eilitati, quam longe preterea cateros omnes

bac in parte fuperauerimus : non facilé perfuadebitur ambitiofis ithis & vaniffimis

mbqh's,qui dum nibil agunt boni, fedvitam protrabunt parafiticam, uum de om-

#ibys impudenter audent proferreiudicium, Sed tu wquigim ac bumaniffime Les

Elor,qui iudicio,dottrina & eruditione polles,qui bowi & equi femper nofti confu
lere,necignoras quam pulchrum & quam decorum fit,pro concefJa dexteritate, cee-
terosiuuare mortales:dum perlegeris, & perpenderis [ingula,poteris apud te tun-

dem iudicare.Quod fi bunclaboremnoftrumtibi pergratumCvt optamus & [pe-
ramus)futurum acceperimus:in reliquos omnes ipfius Euclidislibros non afperna-

da tibi parabimus commentaria, alidgs non minus vtilia 3 iucunda demit comma-

wicabimus opera. Valeigitur interea feliciter:& Chriftiani[fimo Francorii Regi,

. wweceenati noftro clementiffimoCcuius fauore & auxilioid facimus quod facimusy

- "Vite in primis, deinrerumomnium felici(fimit imprecare fuccefJum, Vale iteri.
Luteti@ Patifiorum menfe Oftobri . Anno Chrifti falaatoris M.D. XX X V I.

Ad Inuidum ex Martiali = -
. diﬂ:ichon. ) ;
Quiducis vultus,& nontvides ifta libenter:
Omnibus inuideas livide,nemo ¢ibi.




P&INDEX OPERVM, AB ORONTIO FINEO
Delphinate,Regio Mathematicarum profeflore,in gratiam
. ftudioforum omnium ha&enus confcriptorum. :

QQuz ab co 2dita & iam imprefla funt,

@ Protomathefis,ingens volumen: in quo hzc continentur. ' C

De Arithmetica practica,libri quatuor: his qui ad mathematicam adfpirant philos
fophiam haud parum conducentes. , o

De Geometria libri duo:vbi de longitudind, planorum,& folidord dimenfionibus.

De Mundi {phzra,fiue Cofmographia,primave Aftronomiz parte, libri quinques
proprijs eu{dem Orontij commentarijs clucidati. o

De Quadrantibus & folaribus horologijs,libri quatuor : in quibus prateraliorum
emendatas inuentiones, plurima {uo excogitauit ingenio {citu digniffima,a Mu-
ftero quodam ftatim inciuiliter viurpata.

@ Arithmeticz praticz zditio fecunda,ab ipfo authore caftigata,auéta,& recogni-
ta,& in fuum candorem reftituta,ac feorfum impreffa.

Quadrans vniuerfalis aftrolabicus,omnibus Europz regionibus inferuiés,ciufdem
&amplioris cum ipfo A ftrolabio commoditatis.

Commentaria,fiue demonftrationes in fex priores libros elementorum Euclidis,
ptxfenticontenta volumine. -

Acquatorium Planetard, inftrumento quadrangulari & altera parte longiori com-
prehenfum. _

@ Almanach cdiunétionum &oppofitionum Luminarium,cum ijs qua ad ecclefia-
fticum pertinent computum: xxxv. annis inferuiens.

Aliud item almanach vniuerfale,vtiliflimis refertum cdmoditatibus: ad plures an-
nos inuiolabile,& tam latiné quam gallice confcriptum. :

@ Charta fiuc Chorographia Galliarum,clegantiffime depicta. »

Vniu; tfi oﬁrbis defcriptio,gemina cordis humani figura, & vnico papiri folio com-

rchenfa.

Eal:icm orbis defignatio, ampliore & vnica humani itidem cordis cffigie coextenfa.

Viaticum diui Pauli: fiue terrarum ad facra {cripturz intelligentiam neceflariard
Chorographiam primus zdidit.

Nunc veré promiffa Terrzfanétz Chorographia, ad verum (quoad fieri potuit)
defcripta {culpitur:& propediem emittetur. - :

Acdidit & alia quimplurima minutiora opofcula(etiam gallica)quz longum eflet
recenfere.Singula quog; figuris elegatiflimis,propria manu depictis, illuftrauit.

@Aliena per eundem Orontium emendata.

Compendium fpharzIoannis i Sacrobo.annotationibus & figuris ornauit.

T heoricas planctarum Georgij Purbachij,{cholijs,ac figuris non afpernandis cla-
riores reddidit. ' _ ’
Arithmeticen Ioannis Martini Blafij,primus in fuam redegit harmoniam, & figu-

- ras admodum neceflarias com numeris adiunxit. . .

Margaritam infuper philofophicum F. Grcgorci{' Refch.Cartufiani,fus integritati
reftituit:& non afpernandis illuftrauit appendicibus.

Emendauit & varios fub przlo authores:quos data pratermittinius opera.

@ Qu¢ niic autéipfe moliatur Orontius,fequéti difces priuilegio.
* Proximo difticho,corrige.& non legis ifta libenter.



L ?‘) Coppic du privilege de ce prefent liure; &

- .auleres oeuures contenues en icelluy.

Fr an CO‘,YS Par lagrace de DieuRooy de France,au pre=

uoft de Paris,Bailly de Rouen, Senefchal de Lyon.Et a tous noz aultes iufticiers,
officiers,ou a leurs licuxtends quil appartiédra,falut.Noftre cher & bien ame mai.
ftre Oronce Fine,leteur ordinaire de par nous es fciéces Mathematicques,en no-
ftre ville & vniuerfite dudict Paris:Nous a faict entédre,que auec grat peine & la:
beur,11a faict &copille plufieurs liures & cartes,intitulcz ainfi ql fenfuit,affauoir.”
Les cométaires fur les fix premiers,& dixiefine liures de Euclide:& fur la perfpe.
€tiue dicelluy. Trois liures,toucht lart de fcauoir mefurer toutes I6gueurs,plates
formes, & corps folides.Cing liures,fur la Cofmographic ou Sphere du M dde,con
cernans la premiere & principalle partie Daftronomie. Vn‘g Aftrolabe nouueau,
aucc le liure de la déclaration dicelluy. Vng quadrant reprefentit ledit-A ftrolabe,
aucc {a declaratio,tant en Latin que en langaige Fricoys. Vne ocuure trefutile fur
Ia theoricque des Planettes,auec les tables & inftrumens a ce requis.Vng Acequa-
toire,pour fcauoir le cours & mouuement defdi€tz Planettes:aucc vng Diretoire.
Le tout nouuellement excogite,par ledi Oronce:& les liures declaratifz diceulx.
Vng almanach a plufieurs annees,fort vtile. Plus oultre lefdi¢tz liures, a redigez
en (*gormc de deux gris rondeaulx hemifphericques,la defcription geograshicquc
de tout le Mdde. Auffila defcription & Carte de Europe,le plus au vray diftinéte
quil luy a efte poffible . En tous lefquelz liures & cartes fufdictes, font contenues
plufieurs bonnes ocuures de trefgrant prouffit & vdilite:a linftruction,edification,
& recreation des bons efperftz,qui fe vouldront applicquer a les veoir & entédre.
Nous fuppliant & requerant, que a cefte caufe luy vueillons permettre la publicz-
tion defdi&tz liures & cartes , par noftre Royaulme . CPource eft il,que nous ce
confidere,defirans faworifer & gratiffier au labeur dudi¢t Oronce Fine. A icelluy
auons permis & oétroye, permeétons & oétroy6s,voulons,& nous plaift:Que par
tel ou telz des imprimeurs iurez de noftredict Royaulme que bg Fuy femblera,il
* puiffe & luy loife faire imprimer lefdi®z liures & cartes des intitulations deflufdi.
&es.Endcffendit trefexpreffeméta tous aultres libraires & imprimeurs de noz vil
les & vniuerfitez quelz quilz foient, finon celluy ou celux quien auront charge de
par luy.Que durit le téps & terme de dix ans prochain venis,Ilz nayét a impri-
met ou faire imprimer,vendre ne lucider lefdictz liures & cartes fufdictes,fur pei-
" ne damende arbitraire & de céfifcation diceulx liures & cartes. Si voulons,vous
mandons, & a chafcun de vous en droiét foy & i comme a luy appartiendra,Que
de noz prefent grace conge permiffion & e&roy,vous fai&cs.foué‘ez & laiffez le-
diét Oronce Fine,iouyr & vier,Eticelles nofdictes deffenfes entretenir, garder,&
obferuer de poifict en poinct, felon & ainfi que di& cft cy deffus.Ceflans tous aul-
‘tres empefchemens au contraire.Car tel eft noftre plaifir. DonneaValence,lecift
quicfme iour de Septembre,Lan de grace mil cing cens trente fix.Et de noftre re-
gne e vingtdeuxicfme. -Ainfi figne - S BT /

‘Par le Roy,monfeigneur le Cardinal .
.+ 1ele Lorfaine; & auleres prefens. - - . L
SRR Preudomme.
Et feelle a fimple queuc de cire Taulne.




Oronty Finet Delphinatis, Re-

75GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

@ Principiorum Interpretatio. |
ECEPTVM EST ABOMNIBVS,YNAMQVAN:s
que difciplind propria fibi védicare principia:que etfi nulla prorfus
videdtur indigere probatione,ex ipfis tamen {aneg intelle€tis prins
cipijs,ad ea qua eadem eonfequiitur principia,deuenire vet facile c6
tingit.Idcirco generalé principiorii geometricorii elucidationé,pros
theoridmve in fex priores libros geometricorii elementor@ Euclidis
Megarenfis (quos in gratiam ftudioforum omnium fufcepimus ins
terpretados pramittere : atqp intelleCtualem illam magnitudinum,

& figurarum cStemplationem(prius,quiam ad propofitionum expofitionem deueniamus)
rudioribus geometricarum fpeculationum tyrunculis aperire, non duximus importunum.
@Triplicem itaque principiorum offendimus ordinem: vtpote, diffinitiones, terminorum
naturam exprimentes:poftulata,ex ipfis collecta diffinitionibus:& effata,feu cOmunes fens
tentias,qua dicuntur axiomata In primis ergo diffinitiones:dein reliqua fuo declarabimus
ordine. (A nimaduertendum eft igitur, fubieCum ipfius Geometrix fore magnitudinem, 3
numero quidem& materia feorfum abftra&tam.Magnitudinis autem,triplex affignatur dis
menfio. Aut enim magnitudo longa tantdm imagimatur:aut longa,& lata: vel denique lons.
ga,% lata,fimilque profunda, fiue craffa abftrahitur. Quorym omnium mediatum vel ims
mediatum principidi,punctum(alias fignum)efle dicitur.Fingitur enim magnitudo per con
tinuam fuiipfius divifionem(quiquam in femper diuifibilia diftribuatur) deuenire randem
ad partem minimam, quz videlicet amplius diuidi non poffit, ac i foret omni dimenfione_
priuara: inftar quidem vnitatis in difcreta quantitate . Vt quemadmodiim ex vnitatis muls
tiplicatione,omnis conficitur numerus:haud diffimiliter ex huiufcemodi parte,vel indiuifis
bili nota, per abftrattum feu eranflumptiuum eiufdem notulg motum,omnem effingamus
oriri feu produci magnitudiné. Hanc itagg magnitudinis partem minimd, fiue hotuld indis
uifibilem feorfum abftrattam, pun@um adpellamus:& ab Eudide ita primiim defcribitur,
@ De puntio,linea,atque [uperficie, Diffinitiones,
zrpaorisn ¥ utgos ovéls. '
. - » Pun&unt

1 Pun&um eft, cuius pars nulla. , .
Id eft,quod abftracti i cStinuo,velut ipfius cStinui pars minima,omni dimé&fione priuas
tii imaginatur. €Ex cuius quidé piicti abftra&to defluxu, per infinitd fuiipfius multiplicatio
né,longitudo dimenfionii primaria cficitur:qu Linea vocitatur, in hunc diffinita modi,

@regupn &, uinos dmheris. L
2 Linea vero,eft longitudo latitudinis expers.

Hoc eft,latitudine privata.Cii enim pun&ii omni careat dimé&fione:fuo fluzxu;feu triffinms
ptiuo motu,caufat tantummodd longitudinem. B : Croo
Uregpuis & wlpgree,c0pd.

3 Linezautem limites, funt pun&a.

Incipit enim a punéto,8¢ ex ,inﬁnitis.conﬁci_t:r:'dpunfﬁs,in pun&ima terminatur.Omnis .
a.v . . .

porrd linea,vel recta,vel obliqua venit imagin
i a.j.

[ . g .
g tyor Hs,In Primum elementorum Euclidis,Demonftrationes...
"[»’ . ) . .

Cuiuflibet dié
fciplinze pros
pria recipiens
da fore princi
piz.

" Triplex ordo

principiorum
geometricos
um.
Geometriz
fubic&um.
Triplex i ma
gnitudine dis
menfio,
P& omnis
magnitudinis
principium.
Pacticii vnis
tatc compara
tio.

Vi linea ex

unéto deferd
tur,



2 GEOMET. ELEMENT.

Qevddn ypxuui,icw ¥mg ifioow ToislQ" \avmis ompudlors xammee.
Retalinea eft,qua ex zquali fua interiacet punéta, 4
Vtpote,qux & punto in pii¢tum breuifflime ducitur,ipfa terminatiua pun&a intermedijs
zquali pofitione cSnectens:vti fubfcripta a/b/c/linea reprefentat. Cim igitur a dato pido,
Re&a linea  in datum quodciique punctum vnica fit breuiffima via:fit, vt nulla rectalinea re@ior detur
non daturres altera, fed quotquot ab eodem punéto ad idem punétum producentur linez rectz,in vnam

Cior. eandémgg lineam retam coincidant.Secus eft de obliqua: quz 4

per contrariam ipfius rez diffinitioné facilé defcribitur.nam 3
Obliquarum ab eodem punéto ad idem pun&um;infinitg produciitur oblis A
linea?ﬁ infinis quz linez,qua circunferentiarum portiones ad tur: dane b c

ta dierfitas, tifrque obliquis obliquiores. Veluti, quz ab codem piicto a/ad
.. Fun&um o per ipfum d/ protrahuntur, oftendunt. €Ex linez autem imaginario fluxu,acfi
E’ﬁﬁhﬂf 3:’: uccedentium adinuicem linearum veftigium relinqueret , fatitudo dimenfionum altera res
feriptio.  {pondenter acquiritur,defcribitiirgs fuperficies. '
- Qemgaran & igh, § uinos xgl whoiog uoror ixar. .
Superficies eft,quz longitudinem, latitudinémg; tantum habet. 5
Qua ciim exordiatur 4 linea, & ipfius linea terminatiua pun&a,ad motum eiufdem , res
&tam vel obliquam lineam defcribant,in eadémque linea mota quiefcat ipfa fuperficies: res
linquitur euidens qudd
UemPardns wipg 7o 3p mppecd.
Superficiei extrema funt linee. 6
Porrd clim linea,ad defcriptionem mota fuperficiei,recta fuerit, arg in longum linez res
&z vniformiter, breuifliméque tradu&a: fit fupetficies,quz plana dicitur, & in hunc diffis
nitur modum, , o
Qo dds \moad,tsw kg i ooy Tocls 1Q° Laurig el § yar. »
- Plana fuperficies eft,quz ex 2quali fuas interiacet lineas. 4
o ' Id eft, qu per totam retam lineam quaquauerfum accoms
¢ modatur, nullo prorfus inflexa curuamine: veluti obie&ta fus
== petficies e/f.
Curua fupers Hinc cuniz fuperficiei diffinitio, per contrariam elicitur imas
ficies. ginationem:quz ex ca parte qua circunfle@itur,cScaua: forins
' fecus autem, conuexa nominatur.quemadmodiim tibi repras
fentat figura g/h. ' ‘

UEx fuperficiel denigs fluxu,folidum fiue corpus trina dimés

tsl_‘;l;‘.’““m o fione,vtpote, longitudine, latitudine, atque profunditate cons
tentii,abftra&tiue deferibitur.Quod vel vnica tantummodo fus

/ pc.rﬁcic,vti fphara k:pluribdfve fuperfidebus,vt cubum liters

\ minatur . Sed dehis in pofterioribus libris ipfius Eudlidis tras

Vnde fuperfis &andum . Igitur pro lincarum atque ﬁxp«gcierum varietate,

cierfi & corpo diuerféque eorundem motu, feu abftraGo defluxu : vatia, & pen infinitz tum planorum
fiﬁt o dIEY im etiam folidorum, hoc eft fupetficierum & corporum,abftpraegimr multitudof pro limis
- tum & angulorum varietate,diuerfis exprefla nominibus. .

QD¢ rettilineis angulis.

Angulus, @ANGVLORVM IGITVR,QVIDAM PLANI: QVIDAM V5
gll‘ind::" rd folidi. Planos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau
1% fantur inclinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cScurfu fis
gurantur : de quibus in poftremis elementorum libris. Nunc itaque de planis traandum

Anguloriiori angulis. Pro quorii elucidatione animaduertendum eft,quoties linea » altero limitum
gonotanda. manente fixo,altero autem moto,completé circunducitur: defcribi fuperficiem,quz circus
lus adpellatur.vtpote,fi a/b/ reéta,immoto pun@o ajex by in cper d/ & e, rediens tandem
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in b,circum idem pun&um a,complete reuoluatur: deferibens

¢ A planum ¢irculare bicszd/e.Nam pun@um bs hoc modo circiidus
/ &um, lineam efficit orbicularem,quz drcunferentia dicieur:8¢
immotum punctum a, medium,fiue centrum eiufdem vocatur

2 / circuli.Hinc orta eft fubfcripta circuli,& in ordine decimaquin

a . L
b ta diffinitio . Prius quam autem eiufcemodi linea vniuerfum

- compleuerit orbé, diuerfas cum prima & reli&a linea facit ins

\ clinationes, nufqua ab immoto recedendo piitto. Hac igitur

linearum fuper eodem plano fefe ita contingétium inclinatio

mutua,vel inclinationis habitudo (vt linearum as bs & ase/ vel

ae/& a/d) & non in dire@um conftitutarum,hoc eft,vnam eandémque re¢tam lineam mi-

nime efficientium (cuiufmodi funt a/b/& asd,vel a/c/& ase)planus vocitatur angulus:qui ab
ipio Eudclide;hoc modo confequenter diffinicur,

@eniandss & rovin,igy & of oA Vo yoquulr xalouciar KMIAGY,w uh ix’ & Sifao

xautGr Mos EMIA o’ T oMUY KAids - ' .

8 Planus andg-ulus,e& duarum linearum in plano fefe tangentium,

‘& nonin direGto iacentium,ad alterutram inclinatio.

Hzec autem inclinatio de redis lineis potiffimim venit intelligendas tales enim anguli in
his primis fex libris geometricori elementorii praciput confiderdtur.Hinc dicit Euclides,

‘IOTN' R ai mixam an’u m“ual: NMM 561’,“«30')&“#09 m}\é"’)i rmfa.
9 Quando autem quz angulum continent re&z linex fuerint,re-

¢tilineus angulus nuncupatur.

Quod fi ezdem linez datum efficientes angulum fuerint obliquz,fiue curuz:curuilineus
dicetur angulus.quales funt qui i dircunferentiarum caufantur interfertionibus. Si autem
A N:G¢G V Lt 1L ex recta & curua angulus iple

Re&ilinei. Curuilinei, cOfidiatur: is mixtus venit ads
pellandus . Veluti funt anguli

\ ex dimetiéte,{feu chorda,& ars

] N . cubus circulorii comprehentfi,
- : ' Potiffima tamen inter planos

[ \ angulos,reétilineori apud Ges

ometras ( vti fupra diximus)
) . habetur confideratio.
@Penes quid rettilineorum angulorum attendenda magnitudo,

CCVIVSLIBET IGITVR ANGVLI PLANI RECTILINEI MA
gnitudo fiue quantitas,dicitur arcus circuli,ab ipfis lineis rectis datii efficientibus angulum
comprehéfus:circuli inqui,cuius centrii ad concurfum di&arum lineard imaginatur,& qui

Planorum an
gulorii diucts
fitas.

ad completam minoris earundem linearum reuolutionem defcribitur.Si datz itaque lincz A"ﬁ'.,l""
reftz angulum continentes,quadranté adamuffim com‘rrehendant ipfius circuli: huiufmos Reétus,
diangulus rectus dicitur. Si verd arcum includant quadrante minorem:acutus.Quoties aus Acutus,

.tem idem arcus,quadrantem exuperauerit circuli:datus angulus nominatur obtujus.Quod
ex ipfo facile colligitur Euclide,cum dicit, .

@oroor & figaain’ K9aar sudaon Tois Wdufis orios’ iraty &MNA cs woiy, Sp%ik s Lnao-
nog 7R ooy wndragy ¥ idsuxie H0Ga g 75 xaerdon {q i LPisaner.

10 Ciim vero recta linea fuper reGtam confiftens lineam, vtrobique
angulosadinuicem @quales fecerit:reCtus eft vterque 2qualium
angulorum.Et que fuperftat reta linea, perpendicularis vocita-

* tur,{fuper quam fteterit.
a.ij.

Obtufis

Anguli te&i
diffiniti

mitio.

Linea en
diculm?i:?



Cur &nes ans
guli rectiinui
cé zquales.

Acutorum &
obtuforuman

;ulon’x diuers
itas.

Linearf quds
titas angulii
nd immutat.

Notandum.
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Cuiufmodi funt anguli a/b/c/ & a/bid, A te€ta asbs fuper res
&am ¢/ds ad perpendiculum incidente, caufati. Fit enim recta
c/d, in quam cadit a/b,dimetiens circuli, a circundu@a bra,cirs
ca £unc”tum brdefcripti. Nec poflunt ijdem anguli a/brcs & a7
b/d/ adinuicem zquales efle, quin vterque quadrantem inclus __<
dat circuli: & a/bs re@ta,fuper ream od/ perpendicularis exis
{tat. Ex quibus infert con equenter,qudd

Qaupranmwric isiryn pagor dp3us. ~

Obtufus angulus, maior eft recto

Vt angulus e/ f/ g,includens arcum e/ g, quadrante maiorem, defcripti drca pun@um &
circuli. Dicitur autem idem angulus e/f/grobtufus: quoniam e/f& fig/lineg re@tz,obtufam
extrinfecus faciunt inclinationem.
Qofax X, & tadasar op3is.
Acutus verdo,minor eft reo. - 12

Veluti angulus e/fh:cuius arcus e/lveodem circuli quadrante
minor eft. Vnde fit,vt e/f/8& f/h/ re@arum linearum inclinatio, ["‘ .

1

in acutam conueniat habitudinem.Quanto igitur obtufus ans
gulus e/f/g/maior extiterit,tanto minor erit acutus e/f/h: ipfa
h

porrd linea e/fjincidens in g/h/vocitetur. Et quonid eiufdem
circuli quadrantes {unt adinuic€ 2quales:non jarur propterea f
rectus angul® altero rectior angulo.Secus de obtufis,vel acutis ~

angulis:quonid arcus circuli quadrite maiores, eodémve quas

drante. minores varij funt,ataue infiniti.Linearum itag maior

aut minor longitudo,quemadmodiim nec magnitudo circulianguld non immutat:hoceft,
neque maiorem,neque minorem eundem efficit angulum.

- @[De termino & figura. '
€CVM AVTEM OMNIS MAGNITVDO FINITA SIT, ET
terminata:diffinit cfequéter Euclides ipfi® magnitudinis termini,in hiic qui fequit modd,
@opos \5ir,0 Tds i3 Bépgs. _

Terminuseft,quod cuiufque finis eft. ~ 3

Vtpote,punctum ipfius linez,linea fuperficiei, fuperficies denique folidi:quemadmodiim
ex eorundem abftraftiua defcriptione facilé colligitur.Itaque
= xipe i, 70 o8 Tv0s T Spar mgiag ulvor.
Figura fub aliquo,vel aliquibus terminis com rehenditur. 14
* Sub aliquo quidem,vt plani circulare,vel folidum {pharicum:fub aliquibus verd,vt trids
gulum vel quadrangulii inter planas,& cubii aut pytamis inter folidas,& qua funt eiufces
modi. Sed de planis figutis,ateg de lineis & angulis in codé plano conftitutis,his fex prios
ribus libris determinandum. -

QD¢ circulo,ciifque partibus. |

CINTER FIGVRAS,QVAE PLANAE VOCANTVR,EA DICI
tur effe fimpliciffima,quz vnico comprehenditur termino:cuiufmodi videtur effe circulus.
Hunc itaque primim diffinit Euclides,
@xihos Asi gfipax CShmvddy, ol puds ppauuis whRsaSaluor, ¥ xehdree whudipan,
mpde s @’ ohos aapdly TR o105 T8 glieacTos xauirov, Mok el AoarFilyoou K3 aes, i
QZMﬂAmg dal. ' '
Circulus, eft figura plana,vna linea contenta, qua circunferen- 15
tia adpellatur:ad quam ab vno punéto introrfum medio exiftéte,
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omnes prodeuntes linez,in ipfius circuli circunferétiam inciden

. tes,adinuicem funt 2quales.
Hgc diffinitio,ex data nuper(cim de planis loqueremur angulis)abftrattiua circuli deferis
ptione fit manifefta. Cm enim asbrrecta linea data, dircum &/ punétum complet? reuoluis
tur : puntum b/ {uo motu circunferentiam caufat, & immos
tum punétum & in circuli centrum permutatur. Hoc itagp cire
culi centrum . fecundum longitudiné ipfius a/b/reG linez das
tz, ex omni parte diftabit a circunferentia. Ex quo neceffum
g o a b eft,omnes refas lineas ab ipfius circuli centro in circunferens
- tiam eiufdem incidentes, fore cidem asb (ex qua circulus des
feribitur) atque adinuicem zquales. Hoc eft, eiufdem circuli
circunferentiam a fuo cétro zqualiter vndiquag diftare. Hinc

< dicit confequenter,

QxodTpor & 75 xixhy, qapaor xerdrece.

16 Centrum verd,ipfius circuli, punétum adpellatur.
De pun&to medio velim intelligas: vt punétum a, in obie@a circuli figura brc/dre. Linez

nanque limites funt pun@a : quorum immotum(circa quod videlicet alterum in cisculi des
fcriptione dircunducitur )in medio permanet,& centrum efficitur circuli.
Qo dusroos & 7 xinds, isir 3 ax Tip e 7 xermos dyalon,y weogrovulon 1@ gt mips
7ol uign o s 75 xViAw e @rpd o’ i as wee g Tpra o9 XiKAor.

17 Dimetiens circuli,eft reta quzdam linea per centrum aéta,& ex
vtraque parte in circuli circunferétiam terminata, quz circulum

bifariam difpefcic.

Cuiufimodi eft linea b/d/fupra fcripti circuli bie/dse,per ascentrum verinque producta: &
quzcunque illi fimilis. Dimetiens enim, fiue diameter, propri¢ circulorum effe videtur:dias
gonius autem,redilinearum figurarum:axis verb,folicﬁamm. .

W Hpunikhior & 4513 TRUsAI ulvor o uk 8 76 74 Al gui § = 1 Tas pAaulrroul'ng
b s T8 RiKA BERPrpd e’
18 Semicirculus,eft figura quz fub dimetiente,& ea qua ex ipfa cir-
: culi circunferentia fublaca eft,c6tinetur.

Vt ea figura, quz ex fih/ dimetiente , & dimidia circuli cies
cunferentia f/ g/ b/ comprehenditur . Semicirculus enim clim
fit dimidium circuli: non poteft alijs lineis quam dimetiente,
& media claudi circunferentia. ’

@ruipne xids, st Aoty agalosr Lot m K3dae e xVKhx whY.Prpdas.
19 Setiocirculi,eftfiguraque fub re&alinea, & circuli circunferens=

tia autmaiore aut minore fcmlcu'culo,contmctur.

T Cim enim re@ta linea per circuli centrum minimé ducitur,
vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:ea circulum is
pfum in binas partes difpefcit inzquales , qua circuli fectios
nes adpellantur . Quarum ea quz centrum includic circuli, vt
k//nyobie@z defcriptionis,maior dicitur: reliqua verd, vtk/
n/m,minor adpellatur.Ipfa porrd linea recta k/mychorda fiue
fubtenfa; & comprehenfa circunferentiz pars, arcus refpons
denter nominatur. .

@ De rettilineis ﬁguris.
€POST CIRCVLAREM FIGVRAM, QVAE VNICO CLAVDITVR
a.iij.

£. h

Dimetiétis 4
diagonio& a»
xe v'ﬁ’créu'a.

Chorda. |
Arcus.



Trilatera fis
gura reétilis
nearil prima.

Trilaterarii
figuraril 4 las
teribus difcris
_ mina.
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limite,fuccedunt re@iline,hoc eft,rectis lineis terminatz figurz, variam quidem, pro fates

rii numero,angulortimve qualitate,denominationé obtinétes:quz itaab Euclide diffiniiicur,
evdypg npno ghpacTa , 1o ot 490l whUsaulve.

Reétiline figure, funt quz fub redis lineis continentur. 20

Porrd inter rectilineas figuras,primum locum fibi vendicant trilaterz,fub tribus rectis li-
neis comprehen{z. Quoniam fub duabus lineis rectis non poteft cGtineri figura, per ipfius
linex re ¢tz defcriptionem. Subiungit itag generalem trilaterarum figurarii difftnitionem.
CreizAdey Ly 78 N8 TELEY. \ ' )

Trilatere figure, funt qua fub tribus rectis continenturlineis. 5

His fuccedunt quadrilaterz,a quaternario laterum numero denominata.

CrirpoimAtvpg &, 70 ol maspor. :
Quadrilatere figure funt,qua fub quatuor comprehéduntur res 22
&is lineis.

Et quoniam re&ilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additios
nem,infinita videtur excrefcere multitudo,quam fingulatim defcribere, longum nimis vel
impo flibile foret: idcirco reliquas omnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffis
nitione complexus eft, '

QrorizAdey &, 10 oz whaorar i masapar H3ady wMAI U,
Multilatere figure, funt que {fub pluribus quim quatuor rectis »;
lineis comprehenduntur. |

Quz quidem multilaterx figura,longe facilioré ab angulis,§ ab ipfa laterd multitudine,
fortiuntur noméclatura:vtpote,pentagona,hexagona,heptagona,ottogona, &c. Sunt enim
in rectilinea quacungg figura tot anguli,quot & latera. Cim autem omnis multilatera
figura imme%iate refoluatur in trilateras, vel partim in trilateras,partim verd in quadrifas
teras: {ubiungit propterea primiim trilaterarii, deinde quadrilaterarum figurarum,tum ab
ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilatera figurz,aut tria la
tera funt adinuicem zqualia,vel duo tanttim,aut nulla. ‘

Q11 & TemAipor gppaTor,iwmAfopor s Teiwry \er, P Gds iows Lagr AL pols.
Trilaterarum porro figurarum,zquilateri eft triangulum, quod 24
tria continet equalia latera. ‘ '

Veluti fubfcripta in exemplum trianguli figura a/& que illi fimiles.

@Qrooonris &,3 ois Vo uorao imesiagr TAbpgs.
I{ofceles auté,eft quod fub binis tanti¢qualibuslateribus cotinet, 25

Cuiu{modi funt triangula b,c,d,ad dariorem fingulorum euidentiam depicta.

@ sraeAnror &,D Tois Topds iwiomes Lagr AP,
Scalenum verd, eft quod fub tribus inzqualibus lateribus con- 26
tinetur. 5§

V't obietae,f,g,triangula:& qua {unt einfces
modi . Ab angulis autem totidem differentias
nancifciitur ipfa triangula.Omais fiquidem tris
anguli, vel tres anguli funt acuti, vel vnus res
&us & cxteri duo acuti , aut denique vaus obs
tufus & reliqui itidem acuti: duos enim re&tos
aut duos obtufos, vel vium reétii & vnum obs
tufum angulii in triangulo offendere né eft pofs

fibile. Hanc igitur angularem trilaterarum diffe
rentiam,ita {fubfcribit Euclides,
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- EETIR W TermANpor gppaiTion,SpFomnor ul Teimndr is1,70 Laor Sp3Ls morimas.

27 Amplius trilaterarum figurarum, re@angulum triangulum eft,

quod retum angulum habe.
Vit ifofceles b,vel fcalenum triangulum e,proxima diffinitione defcriptum. >

AauCrvsinor K ey k1 fAGKr rovine. |

28 Amblygonium autem,quod obtufum angulum habet.

= Velugi antecedens ifofceles d, fcalenimve triangulum g.
([6_{1;:5 ner &, 7 s sfdac 'c'.;g‘r wrioe’s

29 Oxygonium verd,quod tres habet acutos angulos.

Cuiuimodi funt zquilaterum a, & ifofceles c,atq triangulum fcalenum £:& qua eis fimi-
lia funt trlangula. Omnis porrd trianguli vnumquodque latus,ceteris duobus expreflis,
bafis vociratur. Sequitur itags,rectagula & amblygonia triangula:fore tantummodb ifofces
lia,vel {calena.Oxygonium autem:& zquilaterum,& ifofceles, & {calenum offenditur trias
gulum.Quemadmodim ex fuprafcriptis triangulorum licet elicere figuris.€Haud diffimis
liter quadrilaterarum figurarum,tum ab angulori re&itudine vel obliquitate,tum ab xquas
litate vel inzqualitate faterum,fuccedentia colliguntur difcrimina.

grard n(ﬁagwi&\;gor g paiTor, Terpgrarer p20 sin,d immAlgor 7 ist u Spdorwrier,
3° Quadrilaterarum autem figurarum, quadratd quidem eft, quod
&2quilatcrum & reGtangulum eft.

Veluti quadratum h. Omnis itag quadrati yvnumquodque
’ latus,radix eiufdem indifferenter adpellatur.Fit enim quagraﬁ
2N h k| tum,ex datalinea recta abftrattiue in feipfam retiflime dus
tregdibes | g, quemadmoddm numerus in feipfum ductus, quadratum
:  efficit numerum.
@empounnes £,05pForwner uls) 3x loomiogor . ¢

31 Altera parte longius, eft quod rectangulum quidem,at zquilate-

rum non eft. _

Quemadmodii fuprafcripa figura k, quoad angulorum recitudinem conueniés cum ipfo
quadrato,diffidens autem ex parte laterum.

@i Bos £,5 iadmhAtpor uls) oux SpForwmior X. | -
32 Rhombus,eft que zquilacera,at retangula non eft.

YN ondts Cuiufmodi eft figura [ . CGuenit itaque rhombus cum ipfo
{ m quadrato, in fola laterii 2qualitace: habet enim duos obtufos,
& totidem acutos angulos,quatuor rectorum fimul efficientes
T (quantitatem.
@ronLoakls & 75 s & o' oFarrior BALEY s 1 rwrfao’ {Gs dMiAas 397,0 v iadzAl-
gor s, 3n dpJorsinar.
3 Rhomboides verd, eftquz ex oppofito latera & angulos habens

zquales,nequezquilatera,neque rectangula eft.

Quemadmodium fupra depi@a figura v reprafentat. Stintque hzc omnia nuper enarras
ta quadrilatera,parallelogramma : id eft,quorum oppofita latera funt adinuicem parallela,
feu zquidiftantia. Neque plures quadrilaterarum & regularium figurarum contingit inues
niri differentias:hinc dicit Euclides,

1 & mepg’ Tovrme 7T olBALPg, T P D1 K AGIW. /
34 Przter hzcautem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantar.
a.iiij.

Trilaterarii
fizirearum ab
angulis diffes
reatiz.

Bafis triaguli

Quadrilate »
rarum figura,
rii di(crimina

Radix quas
drati.

Parallelogtas
ma.
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In quibus videlicet nullaoppofitorum vel laterum,vel angus Trapruy
lori fimul obferuatur zqualitas,fiue refpédentia: veluti funt \ o
n/ & o, & quzcunque eis fimiles quadrilaterorum defcriptios
nes.

@ Parallelarum lincarum diffinitio vltima.

raosMunol dar 88Gece o Tiveg of 78 s oSt Sowus, w inSamiutdou br' xvers
por 19" AT of uion b unkimpg ovpmiaTsa sMiAes . .
Parallele re&tz linez funt quz in eodem exiftentes plano,"& ex 35

vtraque parte in infinitum produéte,in nulla parte concurrunt.
Quales tibi reprafentant ¥b/& ¢/d/ linez rettz. In quarum 1

videlicet alteram,vtpote a/b,retalinea e/f/lad zquales feu res 4

&os incidés angulos: & cii reliqua c/d/rectos itidem vel 2quas =~
les ar;gulos efficit. Ex eo enim, alterius in alterd 2qualis vtros
bigs furgit inclinatio:vnde fit,vt ipf dacz line® in infiniti ex €
vtrag parte produétz, zqualiter {eu parallelice diftent,nufs J
quam adinuicem concurrentes, :

Cainuane. Poftulata.

B

3 z -

ORONTIVS.

ECVNDOLOCO,SESE OFFERVNT POSTVLATA:QVABR

petitiones 4 nénullis adpelltur. Sunt autem poftulata,generales qugdam propofitios

nes,ex ipfis collectz difhinitionibus:qua pendenter ab auditore conceffz, poftulantur
affumuntifrve in ordinem feu rationem principij.Primum itag poftulacum,eft uiufmodi, .

Qumidw,dop murms aapds & mey capdor Kay Joquunr dyarydr.
Ab omni punéto in omne pun&tum, re€tam lineam ducere
Poteft enim datum quodcungs pun@um, in aliud quodiibet

pun&tum,etiam vbilibet imaginatii,per viam abftractiue flués /
do breuiflimam:re&tam defcribere lineam.quemadmodiim ex —

q
quatuor primis licet elicere diffinitionibus. A dmittéda eft itag \

" linea re®a quantalibet,ac quibus voluerimus pundis, vbilibet

indifferenter terminata.

@kt mavpgsulin Lanr xa7od B ounyws in’ dbdas ixSlMar.

Re&am lineam terminati, in continuum rettimg; producerc.' 2
Nam vtrungs punétum ipfius datz re@t linez terminatiuum, per refum ciufdem puns -

&i defluxii,quantumlibet abftractiud continuatii: poteft ipfam 2

datam lineam retd efficere I6giorem. quemadmodiim ex data
linearum re@arum colligitur defcriptione.

CIRCTE T B TP CF TP U0 DIRVINE I N
Omni centro & interuallo circulum defcribere,
Hoc eft,licet vbicunque volueris centrum defignare circuli, 3
& circa idem centrum,ad liberam femidiametri quantitatem,
ipfum figurare circulum. Aut (fi velis) ex data quacunque lis
nea recta terminata, altero eiufdem linez termino vbiuis cols
Tocato,per completam ipfius linez circundu&ionem,circulum
defcribere. A dmittendi igitur funt, liber quanticatis circuli,
pro data femidiametri vel interualli magnitudine.
@Kol mioou e ophocd rovicee iooee EMAACes dai.
Omnesangulosrectos adinuicézquales effe. _ 4
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Cim enim dati cuiuflibet anguli recti magnitudo quadrans exiftat circuli, eiufdémq; cir:
culi quardrantes fint adinuicem xquales:fic vt inter quofuis angulos rectos nulla poffic effe
differentia,fed omnes fint adinuicé 2quales. Quemadmodim ex his quz feptima,nona, &
decima premifimus diffinitionibus,elicere vel facilé potes.

Qxed Lar dig Yo Kb’ , SYan lumiaToon , Tols ci7os n) e Tl admd ipn wviaer,
Ve 6p9y iAdarorao’ muis,inCaMauloan e dYo adToe Kbdou vz aTegor, avumes symee
aMiAeus i & uign daly ot PR dVo 6pIar tholasors worfoe.

s Siin duas re&tas lineas re&a linea incidens,interiores & in eadem
parte angulos duobus retis minores fecerit: rectas lineas in infi-
nitum produétas concurrere necefle eft, ad eas partes in quibus

anguli duobus rectis minores exiftunt.

Vtpote,fiin reftas a/b/& c/d,refta incidens e/finteriores angulos bre/f/& d/fre/fimul 55
paratos,duobus retis minores fecerit:ipfz linez a/b/& c/d,in infiniti produétz,conueniét
tandem in g,ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclinde
tur adinuicem partes bsd,quam asc. Vnde quantd magis proe
ducentur bre,& d/f/partes,tantd propiores efficientur, in vnii
g* tandem fignum(vtpote g )concurrentes.Secus eft de ase,8 c/fr
partibus:propterea qudd anguli ase/f/& c/fre/funt duobus ans
gulis retis tantd maiores, quantd eifdem retis minores fues
rintipfi bre/fiatq d/fresanguli. @Poffent & alia his haud diffi-
milia fubrogari poftulata:quz clim funt omnibus(etiam rudiffimis per fefe manifefta,vel
quz recenfeantur indigna, hoc quinario cum Euclide contenti erimus numero.

" @Komeed cirorect, Communes fm;mtia:.

ORONTIVS.

ELIQVVM EST TANDEM,COMMYNES ELVCIDARE

Rfententias:quas grad axiomata,latini verd effata folent adpellare.Siit igitur c5mus

nes fentétiz ,generales quardi ac per fefé manifefte propolitiones,c6munitérve fcis

tz ab omnibus,& in principij rationem vel ordinem coaffumptz.Quarum prima eft hzc.
QT 7o e icee,ng) iAol Esir i3t S
T Qua eidem ®qualia,& adinuicem {unt zqualia,

' Vtpote, fi  magnitudo fit 2qualis b/ magnitudini , eidem

b Tlxoq; b/fit 2qualis magnitudo c:neceflum eft /& magnitu

' 'x ines fore adinuicem zquales . Idem habeto iudicium de nus

— ~—€ . meris , atque czteris eiu{dem generis adinuicem comparabis

libus.

kot Lar (e iovig Ao I, 7o oA sty i3t |
* Ecfizqualibus 2qualia adijciantur,omnia crunt zqualia.
@R ' dp Towr e iQeuec.Sn:"n‘z m‘m?\u'n'ul_w:' & il A
3 Etfiabzqualibus ®qualia auferitur,qu¢ relinquétur zqualiaerdt.
Vit fi d/& e/magnitudinibus inuicé 2qualibus,2quales addantur magnitudines f/& g:con

d furgene d/f/8& ergs maggxtudines adinvicem pariter zquales.
—_— Qudd fi verfavice ab ipfi;

- e — £ zqualibus,zquales toliantur frquidé & g/magnitudines:reline
' quentur d/& e/magnitudines rirfum adinuicem zquales.
kel {os arivvig 15 AOose IA, 1ol A 38y ani(. 5
4 Ecfi inz(iualibus 2qualia adiungantur,omnia inzqualia erunt.
@xoitadip ariowr G d@aegeIn;To Nermeidlr anle. '
s Etfiab inzqualibus zqualia auferancur,reliqua inequalia erunt.

s d/f18 e/g/magnitudinibus inuicem’

Deceteris pe
ftulatis.

Axiomata,ef
fata,feu com
munes featen
tiz.

. communes
fententiz ras
tioné xqualis
tatis refpiciés
tes.
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C8munis fen
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nemaiorising
=qualitatis,

c§.fententia, -
proratidemis
floris inequas
licatis.

Problemata.
Theorcmata

Hypothefes.
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Si nangg h,k/magnitudinibus inzqualibus,zquales adiungantur magnitudines I,m:cons
furgent inzquales adinuicem magnitudines h/l'& k/m. Aut fi ab eifdem inzqualibus mas
o , ~ gnitudinibus datis h/l/& k/m, 2quales auferantur /& m,qu
—h + relinquéntur by & k/magnitudines, eriit adinuicem inaquales.
k — Vnde &verfa vice,fi zqualibus inzqualia adiungantur,vel ab
zqualibus inzqualia auferantur:confurgent,aut relinquentur
inzqualia. Hz funt igitur quinque precipuz communes fententiz,rationem zqualitas
tis inter magnitudines,atq inuicé comparabilia,tum facta inuicem comparatione, tum ads
dendo,fubtrahendéve occurrentem,refpicientes.
kol 70 7B a7 Nehdion,i(5e &Mithoss 3%y,
QFtllaz eiu{dem duplicia funt, adinuicem funt zqualia.
oc eft,que eiufdem funt zqué multiplicia,vel que fuperparticularia,aut zque fupers
partientia, vel(vt fummatim comprehendam)zqué maiora:ea funt adinuicé zqualia,nems
» ., pe qudd zquali exceflu eandem fuperent magnitudinem. Ve
< ’ ) " fi /& o/ magnitudines, eiufdé magnitudinis p/fint gqueé mas
s—P
o + —~

fores,vtpote duplz: neceflum eft ealdé magnitudines n/& o/
fore adinuicem zquales.Nam zqualibus magnitudinibus ipfi
pin eifdem n/& o/comprehen(is,zquales adduntur exceflus.
Idem cenfeto de numeris,& quibuicungg inuicem comparabilibus rebus,candem ad tertia
maioris inzqualitatis rationem obtinentibus.
@Ko 708 78 a8 Npiav, i@ aMiAcrsd.
Et quz eiufdem funtdimidium,zqualia funt adinuicem.

Hzc communis {ententia, pro magnitudinibus ration€ minoris inzqualitatis ad eandem

tertiam obferuantibus magnitudiné, ita venit intelligenda:vt

—— § quzciigs eiufdé-funt ¢que fubmultiplicia,aut fubfuperparticu
s~ + ~ laria,vel fubfuperpartientia,hoc eft,2qué minora,ea funt ads
" inuicem zqualia.Vtpote,f{i q/& r/magnitudines,eciu{dem mas

i gnitudinis s/fint(verbi gratia)fubduple: illz erunt adinuicem
zquales,?m pterea qudd zquali ab eadem magnitudine fuperentur exceflu.
kol o WQapualorTee Lo aMuAx,iG eMiAorg Esir. ' '
Etque fibimet ipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem.

Vtpote,fi dug recte lineg in limitib%,duzve fuperficies in terminis,feu laterib®& angulis,
& qug¢ funt fimilia fimilibus ex 6ni parte couenidt:ea oportet adinuicé gquari, & ecStrario.
@Kees B Shor uador B ubgusic.

Totum eft fua parte maius. | »

Adde qudd & zquale fuis partibus integralibus, id eft qua fimul fumpta ipfum totum
videntur integrare. , . Lo
kol Vo K9G agpi01 3 Bepiiasvar. ‘ A
Duz re¢te linex fuperficiem non concludunt.

Prius § enim fuperfici€ c6cludere valerét:operepretid effet,gemina piiéta veriufqs dataré
linearii terminos limitatia mutuo cduenire. Duz itagy lineg rectg,a dato piicto in ?;tﬁ pun
&i producerentur:coinciderét igitur in yni atgs eandem lineam reétd,fuperficiem conclus
dere non valentes.quéadmodiim ex ijs qug quarta prediximus diffinitione fit manifeftum.

[ |§o Problcmatc,Tbcorcmatc,atquc Hypotbefs.
€EX HIS ITAQVE SANE QVAM INTELLECTIS PRINCIs
piis, colliguntur problemata: hoc eft, ambiguz propofitiones, fcifcitationéfve,practicas fis
gurarii affectiones difcutiétes:& Theoremata,id eft,{peculatiuz propofitiones,praceptios

nis vtcii participes, qua fingulis accidunt figuris {ola infpectione diiudicites.Qua quidé -

omnia ali funt artificio ab Euclide diftributa,vt ex antecedentibus omnis fubfequentid vie
deatur pendere comprobatio:fidtgs mutua fubminiftratio fingulorum inter fefe & probles

matum & theorematum.Quibus fuffragantur hypothefes,hoc eft,ex preuia fupradiétorum .
cognitione,afflumenti conceffze fuppofitiones. i PR previa e 4
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Problema 1. Propoﬁtio s

{ Vperdatalineareta tegminata/ trianguld zqui-
| laterum conftituerd™” |

ORON TI1V S.Sit data re@talinea terminata a/b,cuius
limites fint 2/ & b/piia:fuper qui oporteat triangulii zqui-
ga Y latcrum céftiturc:hoc cft, datam lineam re€tam terminatam

] Bauasti—d i1 latus ipfius coaptare tridguli,& rcliqua duolatera,qu fint
cidem lincz datz zqualia, ex {uperius enarratis principijs inueftigare. Centro

Nota propofi
tiSis interpre
tationem.

igitur a,interuallo autéa/b, defcribacur circulus brc/d, per tertium poftulatum.Et -

per idem poftulatum,centro rurfum b,codémg; interuallo bra,deferibatur circulus
ascre. Cum igitur circuli b/c/d/& a/c/e/in eodem fint plano,& cdmunem habeant
femidiametrum,nempe datam a/b/re@am,tranfedtque per conftru@ionem vnius
circunferentia per centrum alterius:neceffum eft,b/c/d circunferentii partim effe
- intracirculum a/c/e,partim verd extra,& e.contrario,;&
proptereafefe mutuo interfecare.Sitergo fectioni alte.

ra in punéto c,& connetantur tandem reétz linex a/c/

d : ¢ &bsc,perprimi poftulatd. T'rianguld eft itag; a,b,¢,(né
congruiitenim,neq; in dire&ad coftituitut ipfz a/b,brc,

& c/a/linez reteed trigoni includdt fuperficié a/brc)

dico @ & zquilaterid.Quonid punctum a,centrieft cir-

culi b/c/d:zqualis eft igitur a/c/reta,ipfi a/b, per decimaquinti diffinitioné. Rur,
fum,quonii punétum b,centri eft circuli a/cre:zqualis eft, per eandé diffinitioné
b/cire@ta,cidéa/b.Duz igitur a/c,& bre,eidé asb,funt zquales: eapropter & zquales
adinuicem,per primam communem fentétiam. T'res itaque linez a/b,brc, c/a,funt
adinuicem zquales.Igitur fuper data re@a linea terminataa/b,conftitutictt crian-
gulum equilatcrum a/b/c.Quod facere oportebat.. - - s e

_ ‘PeifMupx B, 7 pedescng B
pés 73 dobofmanpce TH flobeioy {ubea ionp (ubGap Hiddou.
Problema 2,7~ Propofitio 2. . = . .

ORO N T1VS.@Sitdat puntti a,data verd linea

2 AD datum punéti,date reétg linez 2quam regi lines mgt}g‘c;;_‘__
Tettab g{‘)i

",

SBEEEédm,
ad ipfum pun€tum a,2quam re@am lincam ponere. Ducatur itaque re@taa’b, plr iy

primum poftulatum: fuper qua triangulum 2quilaterum conftituatur a/bs d, per
primam propofitionem.Et centro b,intcruallo auté brc,circulus defcribatur cef,
- per tertium poftulatum. Atque perfecidum poftulatum, producatur rectab/d/in

aSfes-
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ipfius circuli circunferentiam: fit d/e.Centro rurfum d,interuallo auté dre,circu
lus defcribatur e/g/h, peridem tertium poftulatt. Pro-
ducatirque tandem re@a dsain circunferentiamipfius
e/g/hvcirculi,per feciidum poftulatum:fitg; d/g. Cum
igitur pun@um b,centri exiftat circuli cve/f: 2qualis cft
breretaipfi br e, per decimamquintam diffinitionem.
Rurfum quoniam pun&um d,cétrum eft e/g/h/ circuli:
zqualis c?l,pcr eandem diffinitionem,recta dse/ipfid g,
A quibus fiauferitur a/d,& b/d/inuicé zquales(nempe
latera trianguli zquilateri)reliqua a/ g,reliqu bre, per
tertiam communem fentétiam erit zqualis. A tqui monftratumeft, quod & bres ei-
dem b/e/cft zqualis. Binz igitur a/g/&b/c, cidem b/e/funt zquales:quapropter &
@quales adinuicem, per primam communem fententiam.Ad datum crgo piactum
asdatz re@z linez brc, zqualis fecta linea pofita cfta/g:Quad oportuit feciffe.

Polfhupx 3o Foibime 3
Aro Rosaodp vbadp kvicwp,&m o pdgovogyth iNdarow Towy tuddinp kpehGps
Problema 3, Propofitio 3. ,
\ Vabus datis rectis lineis inzqualibus, & maiori minori zqua 3
re¢tam lineam abfcindere. - o

ORON T VS.@Sint datz binz rectz lincz inzquales,a/b/quidé maior, minor
vero c/d:cui recepti fir,ab ipfa maiorea‘b,2qui lincam re@i abfcindere.Ad datit
ergo puntumas alterum ipfius maioris a-b/ limitem, cidem minoric/d/ ponatur
ualis,per fecundam propofitioné: fitg; a/e.Et centro.a,interuallo autemase,cir-
us defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum. Ciim igitur a/ e/ reta ficzqualis
‘ - ipfi c/d, fitgs ¢/d minor ipfa asb, per hypothefin :eric &
. e a/e/cadem a/b/ minor. quz enim (unt zqualia,ciufdem
funt zque minora,per conuctfam {eptim cémunis fen
tétiz.Egredictur ergo a/b/maior ipfa a/e, circunferéud
circuli ¢/f/g;ad interuallum eiufdem aze/ defcripti, ean-
démg; circunferétiam egrediendo fecabit:fecet 1 gitur in
4 puncto f. Et quonid puncti a,centrom cft circullt e/f/g:
= - =qualis cft a/f/rectaipfiaze,per decimamquintd diffins-
tioné.Eidé porrd ase, zqualis eft & recta c/d.Binz igitur a/f,& c/d,cidem a ¢ funt
zc}ualcs:& propterea zquales adinuicé,per primi comunem fentétiam.Eft auté &
a, pars ipfius maioris a-b. Duabusergo lineis rectis inzqualibus datis,a/brquidé

& ¢/d: & maioriasb,fc@a eft a/f7 ipfi c/d/minori zqualis. Quod oportebat facere.

Oebgnpse &y Feébearg ot .

, Apdio rpiywme mls do whiwpls , miis fuoi WAsgais Toves iy eaerlpap Luarieas

Kod Thty Yoviap T yavieionp Exa, This Kb P ivep iweasy TR0 ufinp@ Tip G-
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(4

Yooy

h v m Ba e Ll e e

R " Theorema 1, Propofitio 4. SR T
Sl duo ti'iigula duo latera duobus lateribus éi]ualia habuerint 4
aleerdaleeri,& angulum angulo zqualem fub zqualibus retis
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lineis contentum:& bafin bafi zqualem habebunt,& triangulum
triangulo zquumerit, & reliqui anguli reliquis angulis aequalcs
erunt alter alceri, fub quibus :equalia latera fubtenduntur.

O RO N TV S.Sintbina triangula a/b/c/& d-e/f,habentia duo lateraa/b/
& a/c,duobus lateribus d/e/&d f/alternatim zqualia,hoceft,a/bripfi d e, & a/cipli
d/fatg; angulum bra/c,zqualem angulo c/d/f/}ub zqualibus rectis lineis conten-
to. Dico primiim, quod bafis b/c/eft zqualis bafi ¢/f. Comparato nang; triangulo Pars prima
ab/cipfi dre/f,atque punéto a/fupra d/pictum conftituto, extenfdque recta a/by theorematis.
fugcr rectam d/e:conuenict punéta bripfi punéto c:nam

> y a/b/ipfi dre/per hypothefin eft 2qualis.quz autem funt
/ / adinuicem zqualia,ﬁl?imctipﬁs.conucniun;,pcr conuer-
b\‘p:.d\ . fam otauz communis fententiz. Et quoniam angulus

; bsa/c,angulo¢/d £/ per hypothefin quoque eft 2qualis:
cadet igitur,per candem conucrfam,a/c/recta,fuper re-
/ €tam d/ffecus enim alter angulorum foret reliquo ma-
¢ ~—\¢ ior,cétra ipfam hypothefin.Atcima/c/& d/f/recta,fint
4 ex cadem hypothefi adinuicem zquales: conueniet rur-
fum punftum c/ipfi punto f,per allegatam o&taux communis fententiz conucr-
fionem.Binz igitur re¢t b/c/& e/f,ab codem communi picto,ad idem commune
punctum educentur: cducnicnt ergo adinuicem,per datam ipfius linez retz diffi-
nitionem.Conuenientibus enim b, e/& ¢,f/limitibus,{i ezdem b/c/& e/f/ re@x mi-
nimé conucnirent: dux linex rectz includerent fuperficiem,contra decimam com
munem fententiam, & diffinitam re€tarum linearum defcriptionem.conuenit itag
b/c/ipfi e/£.Quz autem fibimetipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem,per octa-
uam cémunem fententiam.bafis ergo b/c,bafi e/f/cocluditur zqualis.€ Dico pra- Pars fecunda
- terea,g triangulum a/b/c/triangulo d/e/f/#quum eft.Conueniunt enim fingula la-
tera ipfius a/b/c/trianguli, fingulis d/c/f/ trianguli lateribus : & triangulum igitur
triangulo conuenit. Vnde per candem octauam communem fentétiam,a b/ trid :
gulum, ipfi d/e/f/triangulo 2quum erit.@L Aio tidem,reliquos angulos reliquis an- Tertia pars.
gulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,fore alterum alter: zquales:vepote,
a/brse/ipfi dre/f fub quibus a/c/& d/A,& a/Ub/}Pﬁ d/Afre,fub qLuibus a/bs & dre/late-
ra {ubtenduntur zqualia. Conueniunt enim fingula latera fingulis lateribus, fub
?uibus ipfi continentur anguli. Ex laterum porro conuenientia zqualis coridem
ubfequitur inclinatio.ex 2quali auté inclinatione laterum,contentord angulorum
couincitur zqualitas. Si bina igitur tridgula duo latera duobus lateribus zqualia
habuerint &c. vt in theoremate.Quod erat demonftrandum.

Oibgnpa Py Pedbsars ¢, _
QpiovouNGp rpiybrap o Ay 7 Poko] perio ioou &R iNous dof.kod ASoBARIGE
Fiowpiubasp,at Kb Thi Pdarp yeiow ooz aRilas ioovra.
- Theorema 2, Propofitio 5.
s ISofcelium triangulorum qui ad bafin funt anguli,adinuicem o
funt zquales : & productis @qualibus reislineis, qui fub bafi

funtanguliadinuiccm zquales erunt.

O RO N T 1V S.Sit triangulil ifofceles a/b/c: cuius latera a/b/& ase/fint ad-

-innicem zqualia.Hac auté verfus d,&¢,punéta,in cétinui reimg; producantur:
by.
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pet fecundum poftulatum. Aioitaque primim, angulos a/b/c/& a/c/b, quiad ba-
fin brc,fore adinuicé zquales:angulum praterea d-b/c,angulo b/c/e/fub eadébafi
b/c/cottituto,itidem cozquari.  Sufcipiatur enim in brd/reta cGtingens punéid,
) fitqs illud d:& data recta b/d,fecetur ei zqualis c/e,per tertiam propofitionem:con-
Primus often ncctantirg; bre,& c/d,linc@ re€tz,per primi poftulatd. Camigicur a/b/ficequa-
?°‘“‘ difcurs | asc,per hypothefin,& b/d/ipfi c/e,per coftructioné:crit & asdipfi aze,per fecun-
- dam communé f{ententid,zqualis.Bina ergo latera a/b/& a/e/trianguli a/bse,funt
- zqualia duobus a/c/& a-dtridguli asc/d,alterum alteri: cﬁ'%; angulus quiad afub
2quis lateribus comprehéfus,veriq; tridgulo communis.Bafis igitur bre/ bafi c/d/
eft zqualis,& totd triangulum a/b/ ¢- toti tridgulo a/c/d/zquale,atq; reliqui angu-
li reliquis angulis, {ub quibus zqualia fubtenduntur la-
Secundus. a tera,refpodenterzquales,vepote/asbresipfiasc/d,& a/d/
’ . wipfiase/b:per quarta propofitionem. Rurfum,quo-
nii b/dipfi cze/per conftructioné eft zqualis,&b-e/ ipfi
: csd/zqualis oftenfa eft:bina propterea laterad/b/& d/es
b \e tridguli d/b/c,duobus e/b/& e/cipfius e/brc/ tridgulila-
A tcriﬁgfuntaltcmatim zqualia.& cotétos fub ipfis zqua-
J/ Ny libuslateribus angulos,vtpote,quiad d/& e/monftraui-
/ \ mus zquales:candémg; bafin{ubtendunt b/c. Trianguld
igitur d/b/c,triax:lgulo e/b/cseft zquale, & reliqui anguli
reliquis angulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,adinuicé zquales:per ean
dem quarta propofitioné.Angulus itag; d-brc, angulo b/c/e/eft zqualis:necnéan-
Recollectio gulus b/c/d,1pfi angulo bsc/e. Totus porro angulus a/bre,toti anguloa/c/d/ 2qua-
demonflratio Iis nuper oftéfus cft.Igitur fi ab cifdem =qualibus angulis a/bre/&asc/d, zquales
auferantur angulibsc/d/& c/bre: qui relinquentur angulia/b/c/ &a/ ¢/ b/ ad bafin
b/c,crunt per tertiam communem fententiam adinuicem zquales.Ecqui fub cadé
bafi brc/funt anguli,vepote,d/b/c/& b/c/e,nunc quog; méftrati fune 2quales.  Ifo-
fcelidi ergo triangulord,qui ad bafin funt anguli &c.vt in theoremate.Quod demon
ftrare oportebat. ' : Corollarium.
@ Hinc manifeftumeft,triangulum 2quilaterum tres angulos adinuicem zquales
contincre. Quoniam binatim fumpta latera, femper offenduntur zqualia: & duo
quog; anguli omnifariam {fumpti confequenter zquales.
Owpnpx ¥, Peibsae 5.
ApTeipdvs odk do pravion ioou kBiNacs G01ykod ack Xazgd Wig 1000° Ywvicts’ Nzd Teivioay
wAwpock icou &Mihaus iovrT o,
Theorema 3, Propofitio 6.
N erianguli duo anguli, zquales adinuicem fuerint: zquales ¢
quog; angulos fubtendentialatera 2qualia adinuicem erunt.
O R O N T I VS.@Efto a/b/c/trisguld,cuius angulia/b/c/& a/c/b/fint adinuicé
#quales.Dico propterea,quod latus a/b/zqui eft lateria/c.Sinangsa/bs & asc/late-
raforentinzqualia,alterum effet maius:vtpote, a/b.Poflet itag; a maioria-b,fecari
ipfia/c/minori zqualis,per tertid propofitioné.cfto igitur b/d: & conneGtatur o/ d/
recta,per primum poftulatum.Cadet igitur re€ta c/d/intra triangulum a/b/cdiui-
détq; latus a b, & angulum a/c/bvin duos angulos,atq; datum a/b/c/triangulum in
bina triangulaa/cd-& d-bc.Arqui a/bc/triangulum,ipfo d/b/c/triangulo(nem
Deméftratio totum f{ua partc)maius eft:per nonam communem fententiam.Quod fi a/c/re
ab impoffibili forct zqualis ipfi b/d,& b/c/Ait vtrig; triangulo communis:eflent bina lateraa/c/&
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c/b/ trianguli a/c/b, zqualia binis lateribus ¢/bs & b/dy
- ipfius trianguli ¢/b/d.quz cim zquales adinuicem com-
prehendantangulos a/b/c/& a/c/b,per hypothefin:bafis
a/brdatia‘c/b/erianguli,foret 2qualis baf{ o dvipfius trii
gulic/b/d,per quartam propofitionem:ipfum denig; tri-
angulum a/b/c,ipfi triangulo d/b/c/zquale, totum videli
cet {uz parti.quod per nonam communem {ententii eft

impofﬁbi]c-Non cftigitur a/b/latus,maius a/c Similiter oftendetur,quod negmi-,

nus.Acquii eft itag; latus a/b,ipfilateri asc.  Si trianguli itag; duo anguli zquales
adinuicem fuerint,2quales quoq; angulos fubtendentia latera zqualia adinuicem
erunt.Quod fucrat oftendendum. Corollarium.

@E¢ proinde fit manifeftum, triangulum zquiangulum, fore verfa vice zquilate
rum.anguli enim binatim fumpti,femper offenduntur zquales: & duo quog; late-
ra omnifariam {umpta,re{pondenter zqualia.
©oghpa &y Pedbeate  &.
EPE afi¢ &uailg tubdaco’ dlual Toiis duaweis tubdaus, &Rat dWo ivbdon ioon tuaxtign tuaTipa
8 ausadicorrout,meos EMG kod ERG Typen L T kuTl pipn T Gy Tigaeme Lyougoce
s ¢f koyis tubdous. i
Theorema 4, Propofitio .
.7 S Vper eadem reta linea, duabus eifdem rectis lineis,aliz duz
rectz linez 2quales altera alteri non conftituentur, ad aliud
" atque aliud punétum, ad eafdem partes, eofdem fines primis re-
¢tis lineis poffidentes. ' |
OR O NTIVS.Super data inquim rea linea a/b, duz re&tz linex a/c&
b/c,alimitibus a/& b,ad datum punctum c/conftituantur. Dico quod fuper cadem
asb,aliz duz retz linex,vtpote a/d & b/d,ad aliud punctum,hoceft d,ad eafdem
quog; partes,non conftituentur eifdem a/c/&b/craltera alteri zquales,vtpote a/d/
ipfia/c,& b/d/ ipfi brc, cofdem fines a/& b,cum eifdem primis retis lineis a/c/&
bsc/poflidentes. Aut enim punétum d/ cadet inalteru-
tram linearum a/c/& brc,vel intra eafdem,aut extra.At-
- qui in alterutram datarum linearum,ipfum d,/punétum
minimé poteft incidere . Cadat enim (fi poffibile fit) in
re€tam b/c.coincidet igitur b/d/re€ta,fuper reGtam b/
- & cum d/fic aliud piEctum quim c, erit eademb/d/pars
— ipfiusbsc. Non eritigitur b/d,zqualis b/c:totum enim
foret zquale fuz parti,contra nond communem f{ententiam. Similiter oftendetur,
neqs; ina/c/reftam,neqin alterutrd auta/craut b/c/in continud re€img; produ-
&i,cadet idem punéti d.@Dico praterea,g neq;intra cafdé lineas a/c/ & brc, ip-
fum d/piiti poteft incidere.Efto enim(fi fuerit poflibile)vt in fubfcripta figura &
3  conexa c/d/re@a,per primi poftulatii,vtraga/c/& asd,
L / / f - perfecundi poftulati,in continuil re€timg;,vig; ad e/ &

7 figna producatur. Tridgulaigitur a-c/d/&bsc/dfuper
cadébafi c/d/coftituta,forétifofcelia.& angulus propter-

prapofitionis:& per {ecund eiufdem propofitionis par-
~ tem,qui fub cadem biafi ¢/d/fiunt anguli,adim;)icé quodg;
R ‘ Aij.

Prima figura
difpoﬁtig.u

‘Secunda.

ca asc/d,zquus eflet angulo a/d/c:neend bre/d/ angulus,
ipli b/d/c/refpondenter zgualis,pcr prima parté quintz
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forét zquales:vtpote,c/d/f/ipfi d/c/e. Angulus porro d/c/e,maior eft angulobre/d
(népe totus fua parte)eapropter & ¢/d-frangulus, foret eodé angulo b/c/d/ maior:
& maior confequéter ipfoangulo b/d/c.nam zquales anguli,ciufdé funt 2que ma-
iores,vel zque minores:per céuerfam fextz,atq; feptimz cdmunis fentétiz inter-
pretationé.Eft auté c/d/t/angulus,pars ipfius anguh b/d/c.Particularis igitur an

Ius,maior effet totali: quod per candem nonam cdmuné fententid cftimpoffibile.
@ Haud diffimile fequetur incéucniens:vbi datd pun&td dinciderit extra prafatas

lineas reétas a/c/& b/c.Si niq; id poflibile foret,vel carum altera qua ex apiicto,

c

:\d

VAN

alterd quz ex b/fecabit: aut nulla dabitur przdictarum
linearil interfe@tio.Secet primum a/d/ipfam b/c:& con-
ne&taturc/d/recta, per primum poftulatum. T riangula
rurfum a/c/d/ & bre/dseflentifofcelia: & quiad communé
vtriufgs tridguli bafin cd/fiunt anguli,per primam par-
tem ipfius quinta £ropoﬁtiom's,zqualcs adinuicem.vt-
pote,a/c/d/ ipfi a/d/c,& b/crd/ ipfi bsdrc. Atqui angulus

asc/d,angulo b/c/d/maior eft, per nonam communem fententiam: re€ta enim bres
diuidic a/b/d/c/quadrilaterum, & angulum propterea a/c/d.Igitur & a/d/c/ angu-
lus,codé angulo b/c/d/maior effet:& maior confequenter ipfo brd/c/angulo.angu-
lus porro adrc, eft pars ipfius anguli b/d/c:reta nig;a/d,diidit eidem b/d/c/an-
gulum,atg; a/b/d/c/quadrilaterum.Pars itags,totum rurfum excederet: quod ipfi
nonz communi videtur aduerfari fententiz.Idem ctiam concludetur,vbi a/c/reéta
fecucrit b/d:vbive pun@um dvita feorfum locabitur,vt nullafubfequatur pradicta-
rum lineard inter{ectio. quemadmodum ex fecunda figurz difpofitione deducere
vel facile potes, c/in d,atq; & diuerfo permutato. Non funt igitura/c/& a/d/reéta
linez,neq; b/c/&b/d/adinuicem fimul 2quales.Super cadem ergo retalineaydua-
bus cifdem rectis lineis &c.vt in theoremate-Quod demonftrare oportebat.
Othenpa ¢ Pedbecig Ky
Apdido Tpiywweymig vo @Awpds Tais fual WAcvpais IGeo xR tnaTigap tkaripa,ixy
Ed‘i Koek Ty pkorp T Pckoa ionp, Kok T puviay 9§ yevie ionp ] Thio Xezsd 75 Towop iu-

- oaBp whusxoSinp.

Theorema s, Propofitio 8.
I bina triangula, duo latera duobus lateribus alterum alteri
S zqualia habuerint,&bafin quog; bafi zqualé:angulum quog;
fub ®qualibus re&is lineis contentum 2qualem habebunt.

O R O N T IV S.€Sintbina triangula a/b/c/ & d-e/f,habétia duo latera a/b/&
&a/c,duobus lateribus d/e/& d/f/alternatim zqualia,hoceft,a/b/ipfi d/e, & a/cipfi

AN
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d/£fity; bafis b/c,bafi d/f/itidem zqualis. Aio itag; angu
lumbrasc,angulo e/d/f/ effe refpondenter zqualé.Com
paratis nanque adinuicem triangulis,& punéto b/fupra
punctum e/ conftituto, extenfdque bafi b/c/ inreétum
ipfius e/f: conueniet pun&tum ¢/cum punéto f, per con-
uerfam otauz cSmunis fententiz.Couenientibus auté
b/& e,atq;c/& f/punétis,cSuenict & punétiascii puno
d.Quonii fia/& d/puncta minimé céuenirent:fequere-
tur exhypothefi laterd, g fuper cadem re@a linea bres
aut c/f,cluabus eifdé lineis a/b/& asc, vel a7e/ & a/f, aliz
duz reétz linez d/b/& dc, feudre/& d/f, adaliud avq;
aliud punctum, hoc eft &/ & d,ad cafdem quog; partes,
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cofdem denig; fines b’ & c/vel e/& fprimis reétis lincis poffidentes, altera alteri
conftituerétur zquales.quod per antecedenté feptimd propofitioné demonftratd
cft impoffibile.Cogruit igitur d/punéti,ipfi puncto a: quapropter & anguliib/arc,
angulo e/d/f,congruere neceffum eft,foréq; illi xqualé.Cégruentibus enim termi-
nis:congruiit & ip{# linez recvx.cx rectard porrd cducnientia,fub quibus ipfi con
tinétur anguli:eadem furgit inclinatio.ex qua demum parilinearum inclinatione:
corundem angulord conuincitur zqualitas.Ergo i bina triangula, duo latera duo-
bus lateribus &c.vt in theoremate.Quod oportuit demonttraffe. o

) 1 © . DgofAnpe &, Pedbeg 6.
Hyp dobisncp pwvicep i vblypapiprop dlixe Tepsp.

Problema 4, Propofitio 9.

9 Atum angulum re&ilineum,bifariam fecare.
OR ONTIV S. Efto datus rectilineus angulus a/b/c:quem oporteat bifa-
riam fecare.Sufcipiatur igitur ina/b/rea contingens punctum difecerirg; a reli-
gua bsc, ipfi b-d/aqualis, per tertid propofitionem, fitg; illa be.Ec per primi po-

ulatum,conne@atur reta d e:fuper qua triangulum zquilaterd d-e/f, per prima
propofitionem conftituatur.connectatur tandem reta b/f, per idem primum po-
ftulatum.Manifeftum eft igitur,reétam b-f/{ecare dacum angulum a/b/c:protrahi.
‘ 5 tur enim ab angulo qui ad b,ad oppofitum angulum qui

ad f/in b-d/f/e/quadrilatero.Aio quod & ipfa i/f,datum
a’bsc/angulum bifarii fecat.Clim enim b/d/per conftru-

¢tioné fit zqualis ipfi b/e,comunis autem b/f:bina itag;

\ /“ latera d/b/&b-f/trianguli d-b/f,duobus lateribus /b &
\c

-

d

bre trianguli f/bse/ funt alternatim aqualia.Eft infuper
bafis d-f,bafi e/f/itidem zqualis:funt enim latera tridgu-
lizquilateri d/c/f.Angulus igitur d/b-f,angulo f/be,per
oftauam propolitionem et zqualis. Datus itag; re€tilincus angulus a/b/c,bifaram
a re@ta b/f/fecatur. Quod facere oportebat.

. PeoPhpa ¢ , Pedbeais e
Hp A08&%ep yoviay momsgoco’uimp iyer Tepdp.

Problema 5, Propofitio 10

10 Atam re¢tam lineam terminatam bifariam fecare.
ORON TIV S.€Sit data recta linca terminata a/b,quam bifarii fecare
fit operzpretium. Conftituatur igitur fuper eadem a/b, triangulum zquilaterum
a/C/g,pcr primam propofitionem :fecetiirg; per antecedentem nonam propofitio-
v nem angulus a-c/b/bifariam,reta quidemc/d,a punéto
c/ind’punctumipfius lateris ab/ coextenfa.Dico lined
a/bsdatam,fecari bifariam in piicto d. Cum enim a/c/br
triangulum fit zquilaterum,zqualis efta/c/ ipfi c/b: c6-
munis vero ¢/d.Binz igitur a/c/& ¢ d/ triangulia/ ¢/ d,
duabus d/c/& c/btridguli d/c/b,funtaltera alteri zqua-
les: & qui fub ipfis zquis lateribus continentur anguli,
a y b per conftructioné funt adinuicem a:qualcs,hoc cft,ac/d,
1pfi d/c/b.Bafis igitur a/d,bafi d/beft zqualis,per quar-
tam propofitionem.Data igitur refta linca terminata a/b,bifariam feta eftin pun

€tod.Quod oportuit fecifle. :

'Y

3
2

[

buiij.
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Proofhape sy . feéeem 10
Ta Aobeiay yarig,&mo F 1bg kvt fosafTog oupciou,ads Sebits yeoviceo' Lubdaep Jp iy
dyocySy. | - .
Problema 6,  Propofitio 11,

Acra reta linea,d picto in ea dato, re¢tam lineam ad angu: 1t

los rectos excitare. :

O R O N T1V S.Efo reta linea dataa/b,datimg; in ea pactii c:d quo oporteat
rectilined ad angulos retos cxciutc.Sufc(i‘piaf igitur in a/c/reta,cotingés punéti:
fitgsillud dfecetur praeterea d reta /b, ipfi d/c/zqualis,per tertid propofitioné,vt-
pote c/e.deniq; fuper retta de, tridgguld 2quilaterd cdftituat d/fre, per primi pro-
pofitioné:conctatirq; reta c/f,per primi poftulata.Di
£ co c/f/re€td,ad rectos angulos cofiftere fuper datd rectd
a/b.%mnii d/c/eft zqualis ipfic/e,comunis auté c/f/di-
uidés d/fre/tridguli.Duz igitur £¢/& c/d/eridguli fc/d,
duabus f/c/& c/e/trianguli f/c/e,funt altera alteri zqua-
, les:& bafis df/bafi f/¢,per conftructionem zqualis. An-
> S ¥ gulusitaq; f/c/d,angulo f/c/efub 2qualibus rectis lineis
: cotento,per oftauam propofitionem cft zqualis. Recta
igitur c/frconfiftens fuper recti a‘b,zquales verobique facit angulos: ergo rectos,
per decimam diffinitionem.A dato igitur piicto c,datz retz lincx a/b, reta linea

c/fad rectos excitata eft angulos.Quod faciendum fufceperamus.

a

Peofhupa: & Pedbears .
i Tl fobE@ep EvdSeep &areipop, ama T RobofTO- aupeovy§ i isip in” duiig,kebeTop tu-
E°§¢v rpeppi GyaySp. .
Problema -, Propofitio 12.

Vper datam re&am lineam infinitam, 2 dato punéto quod in

ea noneft, pcrpendicularem re&tamlineam deducere.

O RONTIV S.Sit data retalinea infinita a/b,datum verd Iﬁ&um quod in
ca non eft c:d quo,in ipfam a/b,pcrpgndicularcm rectilineam deducere fitoperz-

Conftru&tiofi pretium. Inecodem itaque plano, in quo dataas b reta linca infinita, & datum

gurs.

punétum c,ex altera quidem parte ipfius a/b,contingens punéti fufcipiatur: fitg;
1llud d.Erit igitur ¢/d/interuallum,dirimétq; ipfam a/b/re€tam .Centro ergocc, in-
teruallo autem ¢/d, circulus defcribatur e/f/g, per tertium poftulatum. Hic porrd
circulus ¢/f/g,cam in codem fit plano in quo & recta a/b, fitg; finitus, cademn verd

‘a/brinfinita,& dirempta ab interuallo c/d:fubtend =t propterea idem e/f/g/circulus

partem ipfius asb,egredietdrq; cadem a/b,retacirciife-
rentiam irﬁusc/f/g/ circuli,candémque circunferétiam
egrediendo fecabit.Secetigitur in ¢/& f/punétis:diuida-
targ; recta & {ubtenfa e/f/bifariam,in pun&to quidem h,
per decimi propofitionem.& conne¢tantur tandem cve,
pc/h,atg; o/f/retz,per primum poftulatd. Dicoitags,re
&i c/h/perpendiculariter incidere fuper datd,rectd a/b.
Quoniame/h/ zqualis eft ipfi h/f, per conftrutionem:
c/h/ verd dirimens c/e/f/ triangulum, vtrique communis. Binz igitur c/h/& hres

- trianguli c/h/c, duabus ¢/h/ & h/f/ eriangulic/h/f/ funt altera alteri zquales : bafis

quog; c/e, bafi c/f/zqualis, per decimamquintam diffinitionem. Aequus cft igitur
angulus c/hve,angulo c/hv/f/fub @quis lateribus ctento, per octaud propofitioné.

12
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Re&a ergoc/hrconfiftens fuier dati rectam lined a/b,zquales vtrobigsfacit angu
los:ergorectos.Et proinde c/h/perpendicularis eft {uper a/b,per decimam diffini-
tionem.Super datam itagge rectam lincam infinit3a/b,a dato puncto c/quod in ca
non eft,deducta cft perpendicularis c/h.Quod feciffe oportuit. :

O Gtbpwux 5y Peobiots - 1y. ’ ,
o S = & B b’ dubiap sxbBoe provices’ woufly o1 dide 8gBugyH dualp Sgbacis toxg arouiods
. Theorema 6, Propofitio 13..

1 Vm reQta linea fuper re¢tam confiftens lined angulos fecerie:

aut duos rectos,aut duobus rectis equales efficiet.
OR ONTI V S. @Incidatinquim a/b/re@a,fiaper rectam c/d,cfficicns angulos
a/b/c/& ab/d. Anguliitique a/b/c/& a/b/d,aut funt 2quales adinuicé,aut inzqua.
les.Si zquales,crgo reéti,per decimatn diffinitioné:prima igitur parsvera. Quod
fiinzequales extiterint ipft a/b/c/& a/bsd/anguli,vepote,a/b/c/re¢to minor,& eodé
reto maior a/b/d: dico nihilominus cofdé angulos a/b/c/& a/b/d,fore binis rectis
angulis zquales.Quoniam a/b/c/&a/b/d/anguli funt inzc}u'alcs:non eft _;'%itur asby
recta,perpendicularis fuper re€tam c/d, per conuerfam ipfius decime diftinitionis.
Excitetur ergo fuper data reéta lineac/d,a dato in capuncto b, perpédicularis br e,
per vndecimam propofitionem.Diuidet itag; recta b/e/angulum a/b/d/ recto ma-
lorem:necnd recta a/b,ipfum angulum e/b'/c/re@ii,maioremacutoa’ b/c. Aequus
cft igitur angulus e/bc, binis angulis a/b/c/& a/bse. communis adijciatur angulus
. c/bsd.bini itag; anguli ¢/b/c/& e/b/d,tribus angulis, hoc
a eft a/b/c,a/bse,& e/b/d,funt zquales, per fecidam com-
muné fentétiam.Angulus rurfumab/d,z2quus cft duo-
bus angulis a/b/e/ & e/b/d. communis addatur angulus
e , 4 a/bsc.Duoigitur angulia/b/c/&asbr d, tribus angulis,
b “vtpote,a-b/c,a/bre,& e/b/d,funt per eandéfecunds com
muné fententii zquales.Atqui monftratG eft,p & anguli c/i/c/& e/bsdseildemeris
bus ®quantur angulis . Anguli porré qui eifdem funt zquales angulis, adinuicemn
quog; funt xquales, per primam cdmunem fentétiam.Igitur angulia/b/c/& asb/d,
duobus e¢/b/c/& e/b/d Aunt zquales. Siit autem per con-
abe ftru&tionem anguli e/b/c/& e/brd/reti.& duoigituran.

::5‘_ : 2;: ::j: guli a/b/c/& a/bsd, binis funt rectis zquales.Idemetia

oftendetur, vbi a/ b/ ¢/ angulus fucrit maior ipfo a/b/d.
Cum igitur re€a linea,fuper re€tam confiftens lineam,
angulos fecerit:aut duos rectos,aut duobus reétis zqua-

les cfficiet. Quod oportebat demonftrare.
. Ocdpnpa £, rebbkars 1y, ,
Ap 7R Tovi dubee kod 5 w85 duafl-owpda, dio tubBorr ph TEY T du pign wdpmvansy
s igefls pwvico’ fuaip Sebaig Toves woiBap,im iudeioco’ Eoovro &ANiNaus ced {vdict.

- Theoremaz,  Propofitio 14. |

14 I adaliquam re@am lineam, atque ad eius pun&um,duz re-
S &elinez non ad eafdem partesgu&z, vtrogique duobus re-
&is angulos zquales fecerint: ipfz in direGum rectz linez adin-
uicem erunt. : -

ORO NTIVS.Ad datam cnim ream lincam a/b, atque ad eius panctum
biitj
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b,duz reGzlinez b/ ¢, & b/d, altera quidem ad leuam c, reliqua verd ad dextram

parté d/conueniétes,angulos efficiant a/b/c/& a/b/d, aut re€tos,aut duobus reétis
#quales.Aio propterea,rectam lineam brd, in dire€tum ipfius bc/fore coftitutam,

Demsftratio hoc eft, vnam candémg; retam efficere lined- Nam fi reéta b/d,non fuerit in di-
abimpofibili ey m ipfius b/c/conftituta:produta b/c/in continuii re@timgs,ab ipfo brverfuse,
per fecundum poftulatum,non cadetipfa b/e/cum b/d. Cadat ergo(fi poffibile fir)

inter a/b/& b/d. Re@ta igitur a/b,incideret fuper rectam c/e/ad angulos a/b/e/&

a a/bse,aut retos, vel duobus reéis zquales,per decimd-

tertiatm propofitioné.A tqui duo anguli a/b/c/ & ab/ds
aut recti funt,aut binis itidem reéis zquales,per hypo-
thcﬁ‘xi.'Angu]i itag; abro& a/b/d,angulis a/bi&asbre,

S pto igitur communi angulo a/b/c:reliquus a/b/d? reli-

?uo a/b/g,pct tertiam communi€ fententiam 2quarctur,maior minori,hoc eft,totd
uz parti:quod per nonam comimunem fenteritiam eft impoflibile.Idem quog; de-
ducetur inconueniens,fi producta bse,detur incidere fub ipfa b/d.In direCtum cft

igitur b/d/ipfi bsc.quod demonftrandum fuerat.Sitad aliqui igitur reétam lineam,
atq;ad cius pictum duz re@tz linez,&c.vt in theoremate. '

E Otdenpa  n, Petkeors w.
Ap o wbdoe Tipvoorp &M ilas, e kT KOQUPiY Ywvicto” Tomes &R iNoLts TRIRTETP.
. Theorema 8, Propofitio 15,
I duz rectz linez fe adinuicé {ecuerint:angulos qui circa vers
ticem funt quos adinuicem efficient,
O RO NT1V S.@Secent fe adinuicem binz reétz linez a/b,& ¢/d,in pacto qui-
dem e:dico quod angulus a/e/c,2quus eft angulo bre/d,circa e/ verticem pofito.In-
cidit enim rectac-e vin re€tam a/b,efficiens angulos a/e/c/& c/e/bsduobus reétis
zquales: per decimamtertiam propofitionem.Reta infuper bre/ incidens fuper
< | reétam c/d,facitangulos c/e/b/& bre/d/binis itidem re-
\e / €tis zquales:per eadem decimamtertiam propofitioné.
P Anguli porro qui eifdem,vtpote binis retis zquantur:
e \ g & hi ;]uoq; funt adinuicem zquales, per prima commu-

: . nem{ententiam.Et duo igituranguli ae/c/& c/e/b,duo-
bus angulis c/e/b/&bre/d funt zquales. Dempro itaque communi c/e/bereliquus

a.

forent per primam communéfententi zquales.Dem-

ase/creliquo bresd,per tertiam communem fentétiam eft zqualis.Simili difcurfu .

monftrabitur,g angulia‘e/d & c/e/bAunt zquales adinuicem. Si duz igitur re¢tz

lincz fe adnuicem fecuerint,angulos qui citca verticem funt, zquos adinuicem effi
cient.Quod oportebat oftendere. ' Corollarium,

@ Hinc manifeftum eft,quotlibet retas lineas in eodem piito fefe adinuicem in-
terfecantes,angulos efficere quatuor rectis zquales.

Cbgnpee 6, Peodears is.
I I Avidg Tprpbvou pudks TEp @AWY ifoAxodons, i ikTdg povie, inaTioer TEoiTs kod
&a” ivovfop pelwyp tsis _
Theorema o, Propofitio 16.
OMnis tridguli vno latere producto,exterior angulus.vtri@;
interioribus & ex oppofito maior eft. ‘
O R O N T 1V S. Efto datum a/b/c/tridgulum,cuius vnum latus,vepote brc,

16
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producatur in diretum ad pun€tum vig; d, per fecundum poftulatum. Aio itag primademen

primim,exteriorem angulum a/c/d,maiorem effe intrinfeco & ex oppofitobra/c. fratisispars.
Secetur enim a/c/bifariam in piicto e,per decimam propofitionem:& connetatut
bre/reéta,per primi poftulatum.quz per fecundum poftulatum, extendatur in di.
re€tum verfus fifecetlrg recta c/%/zqualis ipfi bse, per tertid propofitionem.tan-
dem conne&tatur redta c/f,per idem primil poftulatum. Clim igitur a/e/fit zqualis
¢/¢,& bre/ipfi e/f/itidem zqualis,per conftructionem:binz itags a/c/& e/b/triangu
li a/e/b,duabus c/e/& e/f/erianguli c/e/f, funt altera alteri zquales.& zquos adin-
o uicé efficiuntangulos a/c/b/& c/e/f, per decimamquine
2 f  tam propofitionem,nempe qui circa ¢/verticem. Bafis

igitar a/b,bafi /f/eft #qualis:& triangulum a‘e/b, zqua-
~
LN\

le triangulo c/c/f,atque reliquus angulus brae,reliquo
L —— c .
g - 10 a/c/d,maior eft angulo a/c/f,per nonam communem
/ _ . f{entétiam:quapropter & ipfo b/a/c/angulo maior.zqua-
K

g cc/frzqualis, per quarti propofitionem. Angulus por-
les enim anguli,eiufdem funt 2qué minores. @Dico.in- Secunda pars
fuper,qudd idem angulus a/c/d,maior cft a/b/c/angulo.

: | Diuifa nang; brc/ bifariam in puncto g,& connexa a-gy
re€ta,productiq; ipfi a/g/zquali g/h,connexa item c/h,atg; tandem productaasc/
in k,per nunc exprefla poﬁlﬁata,citata’fq; propofitiones:haud diffimili difcurfu col-
ligemus, angulum a/b/g,2quum efle angulog/c/h. Et quoniam angulus bsc/k,an-
gulo b/c/h/maior eft, per noni communem fententis:crit & idem angulus b/c/k/
1pfo ab/c/angulo maior.Aequus eft autem a/c/d/angulus ipfi bre/k,per decimam-
quintam propofitioné&:& angulus igitur a/c/d/codé angulo a/b/c/maior eft.Omnis
lta?; trianguli vno latete producto, exerior angulus verifg; interioribus & cx op-
pofito maior eft.Quod erat demonftrandum. .

h

: L Othenpe . 1y reiboig 12, .
Avzs Brydov ocd do pwvices ;fo 885 iNckorovig oty TérTe preaehacpulacedpfuoct..
Theorema 1o,  Propofitio 17.

17 Mnis trianguli,dud anguli duobus re&is funt minores,om-
nifariam fumpri.
ORONTIVS. (Sit triangulum a/b/c. Dico in rimis,duos angulos wbre&
a/c/b,duobus re¢tis cffe minores. Producatur enim brc/ latus in direétum v{g; ad 5;?;.’":,‘,’”
pun@tum d:per fecandum poftulatum. Exterior igitur angulus a/c/d,maior eft in- "% P

teriore & ex oppofito a/b/c,per decimamfextam propofitionem.A ddatur vtrique

corundem angulorum,communis a/¢/b. Duo igitur an-

Z gulia/b/c/& a/c/ b, duobuis angulis a/c/bs & a/c/d/ funt

' minores, per quartam communcm {ententiam. Anguli

. porrd a/c/i/&a/cxd,duobus retis funt zquales,per de-

b ¢ ____d cimamtertiam propofitioné.Et duo igitur angulia‘b/c/

| 1 &ak/bieifdem binis reétis funt minores:ijdem'nang; an
guli,zqualium angulorf zqué minores exiftunt. (Nec diffimili via, angulib/a/c/ De ceterisan
- &a/c/b;duobusitidem rectis ofteridentur effe minares:necnona/b/c/& cab/angu BEomm O

li,produ&oa/b/vela/c/latere.Qmnis itag; trianguli,duo anguli duobus reétis funt

minores,omnifariam fumpti.Quod cxpedicbat demonftrare. - '
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Theorema 11, Propofitio 18,

OM nis trianguli maius latus,fub maiori an gulo fubtenditur.

O RO N T I'VS.@Sittriangulum a/b/c:cuius latus a/b,maius fita/c/fate-
re.dico quod a/c/b/angulus,maior eft angulo a/b/c.Secctur cnim a maioria/b,ipfi
minori a/¢/ zqualis, pet tettiam propofitionem : fitg;ifla a/d. & connectatur cd/
tefa,per primum poftulatum.Dividit itaque re@a ¢/d/triangulum a/b/c,& angu-

A ~ angulo a/c/d, per nonam communcm fententiam. Ipfi

porro a/c/d/ angulo, zquus eft angulus a/ 4/ ¢, per pri-

d mam partem quintz propofitionis : funt enim per con-
b ¢ ftructionem a/c/& ad latera adinuicé zqualia.Etac/bs

igitur angulus,maior eft angulo a-d-c. Angulus rurfum
asd/c,maior eft interiore & ex oppofito d/b/c,hoc eft a/b/c/ angulo,per decimam-
{extam propofitionem. Multd maior igitur eft angulus a-c/b, ipfo d-b/cAeu arbres
angulo.quod enim maiore maius eft, a fortiori videtur effe mawus. Ormnis itaque

trianguli maius latus, fub maiori angulo fubtenditur.Quod demonftrandum fuf>
Ccpcramus. o

Oiognpe iy Pedbeqis 6.
I l Arzig qeipbvou T Tip pefom yoviep § pagwy wAwedk SaEfdm.
Theorema 12, ~ Propofitio 19. o

O Mhnis trianguli maiorangulus,fubmaiori latere fubeédicur.
ORONTI V S. €Sit rurfuma/b/c/ triangulum, habéns angulum asc/b,
maioré angulo a‘b/c. Aioverfa vice,@ latus a-b, maius eft ipfo latere a/c.Sinang;
a’b-latus,non foret maius a/c:eflet igitur vel eidé a/c-zquale;vel eominus.Acqui
porrond et a/bripfi ac:quonid angulia‘b/c/&asc/b, per quintam propofitionem,
. . forétadinuicem zquales.{funtaucem inzquales, perhy-
pothefin.non cft igitur a/b/latus,zquale 1pfi a-c.Neque
ctid minus efta/b, codemasc/latere: efletenim angulus
a/c/b, minor angulo a/brc, per antecedentem decimam
5 ¢  oftauam propofitionem . hoc autem aduerfatur hypo-
; : - thefilgitur a/b/latus,nd cft minus ipfoa c/latere. Ofté-
fum eftauté,quod nec cidem zquale. maius eft igitur ipfam latus a/b,codem aey
latere. Omnis ergo trianguli maior angulus,{ub:maion latere fubtenditur.Quod

demonftrare fuerat operzpretium. - i : -

[

Cubpypa 1y, ' TR K.
Avads Teipbvoy adk dio @iwg&;?ﬁg;u{mie péigoiis dovymobrrn pifuhacpCariponn.
Theorema 13, - Prapofitio z20.
OMnis trianguli duo larera, reliquo funt maiora, quomodo-
cunque aflumpta. ; S
ORONTIVS.E®o datumasbsc triangulum.Dico primim, duo latera a/bs

&a’c,forc maiora reliquo bsc. Producatur enim per fecundum poftularum, recta
c/a/indirectum,vique ad pun&tum d:fecetirg; a/d recta,zqualis ipfi a/b;per tertid

Jum ptoptereaa’ ¢/ b . Maior eftigitur angulusas e/ bz

18

19

20
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propofitionem.& connectatur b/d/recta,per primd poftulatum. Cim igitura/b,

fic zqualis ipfi a/d,per conftructionem:qui ad bafin b/d/funt anguli,2quales adin-

uicem erunt, per quintam propofitionem, vtpote,ab/d, ipfia/d/b.Angulus porrd

d/b/c,maior eftangulo a/b/d, per nonam communem fententiam: igitur & angulo

a/d/b/maior. T'riangulum igitur d/b/c,habetangulum d/b/c’maioreangulo b-dc.

o Omnis auté trianguli maior angulus fub maiori latere

d N ' {ubtenditur,per decimamnonam propofitionem.maius

a ~ eftitaq; d-c/latus,ipfo latere d/b. Atqui latus d-c, zqui

/ : “eft ipfis a/bs & a/c/lateribus: data eft enim a/d, ipfia/bs

A ~.¢ &qualis, & verique iungitura/c. Duo igitur lateraa/b/&

_ a/c,funt maiora reliquo b/c.Similiter oftendemus,quod

a/b/ag b/C latera,maiora funt reliquoa/catqa/c &b, reliquo asb, itidem maiora.

Omnis itaque trianguli duo latera, reliquo funt majora, quomodocung; afflumpta.
Quod oportuit oftendere. .

Odpnpa  if, - Peibeaig ke

l : Aprpiydwou 6D} pidis F @A fbplp &m T midTep dWo G citde ausabiBo, e ou-

seddooty T Nimlp F 7pipdiou o wALedp, iNdTToves piy Loorrau, ueigova i -
Vi whisfovar, S g
Theorema 14, Propqﬁtia 21,

SI trianguli a limitibus vnius lateris, bine recte linee intror-
2 fum conftituantur : qua conftituuntur, reliquis trianguli bi-
nis lateribus minores quicéem erunt, maiorémque angulum cons
tinebunt, : ' :

ORONTIV S.{In tl:'iangu]o enim a/bsc,a limitibus lateris b/c, duz re&z li.
nex d/b/& d/c/introrfum,ad punctum d, conftituantur. Aioitaque primum, ipfas

- d/bs& drev lineas reétas, minores effe reliquis a/b/& a/c/lateribus. Producta nang;

c/d,quoufq; fecet latus a/b,in puncto quidem e,per fectindum poftulatum: ericbi
na latera a‘e/& a/c/tridguliase/cymaiora reliquo e/c,per vigefimam propofitioné.
Addatur ipfis a/c/& asc,atq; ipfi e/c, communis e/b. & compofitaigitura‘b &ases
' latera,ipfis e/b-& e/c/lateribus, per quartam cdmunem
fententiam,erunt maiora.Bina rurfum laterae/b/& e/d/
trianguli e/b/d,funt maiora reliquo b/d,per eandem vi-
gefimam propofitioné.Addatur ipfis inzqualibus, com-
munis d/c.ergo bina latera e/b/& e/c,binis d-b/ & d c/li-
neis rectis funt maiora,per eandem quartam cémunem
¢ fentétiam. Oftenfum eft autem, quod a/b/& asc/ latera,
cifdem e/b/& e/c/funt maiora.Multd iiitur maiora funt
cadem a/b/& a/c/latera, ipfis d/b/& d/c/lineis reétis, a limitibus b/& ¢/ introrfum
conttitutis. @Dico przterea, quddangulus b/ d/ ¢, maior eft angulo bza/c. Trian:
guli enim e/b/d, exterior angulus b/d’c, maior eftinteriore & cx oppofito b/ e/ d:
1dem quoque angulus bre/d, interiore 8 ex oppofito e/a/ ¢, ipfius a/e/c trianguli
maior,per decimamf{extam propofitionem.Longe itaque maior eftangulusb-drc,

~ipfo esarchoc eft,b/as s angulo.  Igitur fi tridguli a imitibus vnius latetss, binz

re&tz linex,& qu fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod demonttrare opor-

tebat,

Prime partis
Oftenfio.

Secunda pars
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| Problema 8, Propofitio 22.
X tribusreis lineis,qua funt tribus datis rectis lineis 2qua- 22
les,triangulum coftruere. OﬂPortet autem duo latera, reliquo

efle maiora quomodocunque aflumpta : quoniam triangulibina

‘latera quomodocunque aflumpta,reliquo funt maiora.

ORON T1V S.@Dentur crgo tres linez rect a, b,& ¢, adinuicem ita propor-
tionatz,vt duz quomodocunque affumptz,fint maiores reliqua:vepote,a-& bripfa

- ¢atq; b/& cripfa a, deniquea & c/ipfa b/maiores.Oportet enim ipfius trianguli,cx

Conftru&iofi
gurz.

Problematis
oftenfio.

tribus rectis lineis,qu {unc tribus datis zquales,coltruendi duo latera,reliquo effe
maiora,per vigefimam propofitionem. Affumatur itaque re€ta quzdai hinea,ex
altera parte punéto d/limitata:infinita verd fecundum reliquam.a quafecétur tres
re€tz lincz, 1pfis datis fingulatim zquales,per tertiam propofitioné: d-e/quidem
zqualis ipfia, c/fautem ipfi b,& /g ipfi c.Et centro ¢,interuallo auté e-d, circulus
defcribatur d/h/kxcentro rurfum f,& interuallo /g alius defcribatur circulus g/h/l,
per tertium poftulatum.Et quoniam circuli d‘h/k/& g/h/l,in eodem func plano,&
c/f/rea,ab vnuus circuli centro,ad centrum alterius produciturneceffum eft, eof-
dem arculos d/h/k/& g/h/Iefe mutuo interfecare.St nanque minime fe fecarent,
fed fefe adinuicem tangerent,vtpote in punéto h:tiic re-
¢ta e/t ipfi bs zqualis,vtriufque circuli femidiametrum
neceflariocontineret. quapropter & duarum re€tarum
a/& c/magnitudiné.Effet emm e/h/pars ipfius e/f,2qua-
lis d-e,& propterea ipfi a:pars quoque h/t,1pfi f-g, & ipfi
.ergo c/zqualis.quemadmodum ex decimaquinta diffini
tione,& prima comuni fententia deducere vel facilé eft. Bina ergo triaguli latera,
cflent zqualia reliquocontra datam hypothefin, & vigefimam propofitioné. Lon-
gé item maius inconueniés {equerctur:vbi circuli ipfi vtcunque diftarc ponerétur.
ccat igitur circulus d/h/k,circulum gh/l.efto fe@ionum aleera in punéto h: & c6-
ne&titur reétz e/h/&h/f,per primum poftulacum. T'ri
angula eft igitur e/h/ f:dico quod ex tribus rectis lineis
coftrudti,quz funt eribus datis zquales.Cum enim pun
¢tum e/fitcentrum circuli d-h/k:zqualis eft dve/ipfich,
per decimamquintam diffinitioné. ipfa porro d- ¢, fecta
cft zqualis ip?l a.Binz igitur, hoc eft a/& e/h, cidem re-
&tz d e funt zquales:quapropter & zquales adinuicem,
per primam communem fententiam.c/f/autem, ipfi b’
_ data eft zqualis,per conftru&tionem. Rurfum quoniam
pun@um fcentrum eftcirculi g/h/l:zqualis cft f/hvipfi f-g,per candem decimam-
quintam diffinitionem. ipfa autem f/g, fe&ta eft zqualis ipfic.Ergo f/h/ & c, cidem
f/g funt zquales:igitur & zquales adinuicem,per candem primam cdmunem fen-
tentiam. T res igitur reétz linez c/h,e/£,& £/h,tribus datis a,b, & ¢,funt adinuicem
zquales:& conftituunt triangulume/h/f.  Ex tribus igitur reétis lineis e/h,ef, &
£/h,quz tribus datis,hoc eft,a,b,& c,funt xquales,coftructum cft triangulum e/b/£.
Quod faciendum fufceperamus. .
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 Problema 9, Propofitio 23.
D datam re@am lineam,ad datiimque in ea pun&um, dato
angulo re@ilineo,2qualem angulum re&ilinei conftituere.

ORONTIV S.€Sit datareta linca a/b,& datum in ea pun€tum b,reilincus
porro angulus cd/c:cui receptum fit, 2d datum punctum b, datz rectz lincz a-b,
zquum angulum reilincum conftituere. Sufcipiatur itag; inc/d/recta contingés
punétum,fitg; illud c:in d/e/quoque recta,contingens punctum, & illud fit e.cone-
€tatur deinde reéa c/e, per primum poftulatum.Ex tribus deniq; lineis rectis ab,
b/, & fra, qu fint tribus datis,boc eft,ipfius c/d/c trianguli lateribus zquales, vt-
pote ab/ipfi ¢/d,& b/f/ipfi d/e,atque f/a/i‘Pﬁ e/c,triangulum céftruatur a/b/f, per

preccdété vigefimifecundi propofitioné. Dicoanguli
a/b/fzquii fore ipfi angulo datoc/de. Clim enim binz
linex re&tz a/b/& b/f/tridgulia/b/f,duabus lineis rectis
c/d/&dve/trianguli c/dse,fint altera alteri 2quales, bafis

. gulus a/b/f,angulo c/de/fub zqualibus rectis lineis con

tento,per oftauam propofitioné, zqualis. Ad datam er-
go lineam rectam a/b,& datum in ea puncti b,dato angulo reétilineo ¢/d/e,zqua-
lis angulus reilincus a/b/f/conftitutus eft.Quod fecifle oportuit.

. Oecopupe Ity Pedbeang kdt.
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‘ Theorema 15, Propofitio 24.
- I bina triangula,duo latera duobus lateribus zqualia habues
rint alterum alteri,angulum verd angulo maiorem fub 2quis

redtis lineis contentum:bafin quog; baft maiorem habebunt.
ORONT IVS. Sintbina triangula a/bsc, & d/e/f, habentia duo latera duo-
bus lateribus alterum alteri 2qualia,vtpote,a/b/ipfi dve,& a/c/ipfi d/f: fit'que an-
lus qui ad a, maior angulo qui ad d/ fub zquis lateribus contento. Aio itaque,
afin b/c/trianguli a/b/c,maiorem effe bafi e/f/tridguli de/f.  Quoniam angulus
brasc,maior eft angulo c/d/f;per hypothefin:ad datam ergo lineam re€tam c/d,zd

. datimque in eapunétii d,ditoangulo rettilineo bra/c,zqualis angulus reilincus

conftituatur ¢/d/g, per vigefimamtertid propofitionem.Vtrigs demum a/c/ & df,
zqualis ponatur g/ per {ccidam aut tertiam iropoﬁti_oncm:cénc&antﬁrq; reéte
c/g/& g/f,per fecidum poftulati.” Etunt itag; bina lateraa/b/&a/c/tridguliabrc,
xqualia-duobus lateribus d-e/& d-g/trianguli d/e/g/alterum alterf:& qui fub cifdé
fateribus continentur anguli adinuicem zqtiales,per conftructionem. Bafis igitur
Tty g bré, bafi es g, per quartam propofitionemeft zqualis.
A /A Hisita premiflis,quoniam triangulorum adinuicem
" © ‘comparatorum, varia contingit habitudo:poterit itaque
-reéta e/g,diuerfis incidere modis,vtpote, aut in direétd
=1 2 ipfius e/f, aut fupra,vel infra.Cadat ergo primiim in te-
~ €am ¢/f,vtin hic prima figura difpofitione.Jgitur cam
- cj.

P

Figurg confti
tutio.

Céclufio pros
blematis.

quoque a/f,bafi ce/per.conftructionem zqualis:eritan- -

Céftrudtio fis
gurs gencras
lis.

Primus infes
rendi modus.
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in triangulode/g,ab angulo qui ad d- in oppofitum la-
tus ¢/g,recta producatur d f,diuidés tum ex hypothefi,
tum ex conftrutione ipfumc/d g /anguld:diuidecquogs
ipfa d4;, bafin e/ g, in pun&o quidem f. Eftitaque bafis
c/f, pars ipfius ¢/ g: & propterca ipfa.¢/g, maiot cadem

g .
¢/f,/per nonam communem fententiam.Ipfi porré e/g,

zqualis oftéla cft b/ b/eigitur bafis,maior eft bafi e/f,per conucrfam fextz c6-
Secundus mo Munis {entétiz interpretationem QL Quod fie/g/re@a inciderit fuprae/f; velutin
dus. {eciida figura:fiet triangulii e/f/g,ex tribus bafibus céftitutum. Etquonid triangu
lid f'glatus d-f/lateri d/g/eft zquale : 2quus crit & d/f/g angulus, angulo d/gf,
per quintam propofitioné. A tqui drgifia ngulus,maior eft angulo evg/f,per nonam

communem {ententiam:& d/f/g-itaq; angulus,maior.erit codem a

ngulo q/gff, per

candem fexta communis {ententiz conuerfionem.Angulé rurfum d-f/g,maior cft

a d
Terti*moduys :5L\& &g

concludetur. Namin tria

anfulus e/fg,népe totus fua parte:& propteseaipfoan-
guloe/g/f/tantd maior. Omnis porro tridguli maiusla
tus,{ub maiori angulo fubtenditur, per decimamoctaui
propofitioné:maior eft itag; ¢/g,ipfa ¢/f/reta. Prazoften-
fum eft auté g & b/c/ipfi e/g/cozquatur:bafis ergob-c,
bafie f confequenter eft maior. fCuim auté e/g-fubca-
dem ef,vt in tertia figura difpofitione,ceciderit:idé ctid
ngulo d-¢/g,a limitibus lateris d-e,binzre&tzlinez d/fs

& e/f/introrfum conftituentur:erunt 1taq; d/f/&e/frreliquis ipfius trianguli [ateri-
bus dg/& e/g/minores,per vigefimamprimam propofitionem. Subdu@is ergo

JAW/i
’b"/. ¢ :

Oidgupee sy - Fpddearg. ke

S

d/f'& d-g/inuicem 2qualibus:quz relinquétur erunt pa-
ritet inzquales, ¢/g/ quidem maior e/f. Ipfi porrd e/g,
zqualis méftrata eft brc:cdcludes ergo turfum,b/c/ba-
fin fore maioréipfabafie/f. Igitur fi bina tridgula,duo
latera duobus lateribus 2qualia habuerintalterumalte-
riangulumvero:&c.vt in theoremate.Quod oftendere
fuerat operzpretium. o

ok dWo Tpiyewe g do wAwpks i ol @Aweais TGee txu tewerioap iuuﬁeqt; iy
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| Theotema 16, Propofitio 257" | -
I bina triangula duo latera duobus lateribus zqualia habue-
rint,bafin vero bafi maiorem:angulum ctl'oq;lfub zqualibus -

retis lineis contentum,angulo maiorem habebune. ~ *

ORON TV S.€Dentur inquim bina triangula a/bc/8 de/f/, habentia duo
latera a/b/&a’c, duobus lateribus d ¢/& d f/zqualia aleerum alteri,vepote,a/b-ipfi
de,& ac/ipfi d/fiefto auté b/c/bafis,maior ipfa e/f: -Aio verfa wice,angulum brasc,

angulo e/d/f/cfle maiore

. W

m. Quoniam angulus b-ascmon poteft in primis zqua-
lis effe angulo ¢/d/f:bafis enim b/c,bafi c/f/per quartam
propofitionem foret zqualis. Eft autemb-cbafis, maior
ip@ e f, per hypothefin. Neg; rurfum angulus b-ar,

a ) .
/&° CZ 1‘6 itidem foret bafi ¢/f,per antecedenté vigefimamquarta

minor erit eodem anguloc/d f: quonii bafis b/c, minor

2§
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propofitionem.Atqui data cft maior:non eft igitur angulus b/a/c,ipfoe/d fangulo
minor.Patuit auté g nec cidem zqualis:ergo maior. - Sibina igitur triangula duo
latera:& reliqua, vt in theoremate.Quod erat demonftrandum.

- Obgnpa if Petbeais  xs.
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Theorema 17, ProPoﬁtio 26.

26 S I bina triangula,duos angulos duobus angulisalterum alteri
o zquales habuerint, vnimg; latus vni lateri zquale,aut quod
zquis adiacet angulis, aut quod fub vno zqualium angulorum
fubtenditur:reliqua quogs latera reliquis lateribus aequaFia alterd
alteri,& reliquum angulum reliquo angulo #qualem habebunt.

O RO NTIVS. Sint duo triangula a/b/c/ & d/e/f, habétia duos angulos qui
. .ad latus b/c, duobus angulis quiad latus e/f/ alterum alteri zquales,vtpote,a/b/e/
ipfidre/f,&asc/b/ipfi d/f/e,vnum praterea latus vnilateri zquale: primo quidem
quod zquis adiacet angulis,hoceft b/c ipfi e/£Dico propterea,quod & reliqua la- Prime partis
tera rcliquis lateribus alterum alteri habebit 2qualia,a‘b/quidem ipfi d/e,& a/e/ ‘::'?ﬁ?;:":’
igﬁ d/f:atg; reliquum angulum bra/c,reliquo e/d/f zqualem.  Si nang; a/b/non pothefilates
erit zqualis ipfi d/e:altera carum maior crit,vtpote a/b.poterit igitur d maiori rum.
asb,fecari,ipfi d’e/minori #qualis, per tertid propofitioné. Abfcindatur ergo,fitty;
b/g:& conne@atur ¢/g/re@a,per primum poftulatum.Bina itag; latera g/b/& b/es
trianguli g/b/c,duobus lateribus d/e/& e/f/trianguli d/e/f,cruntalternatim zqua-
lia:& quiad b/& e/Aub 2quis lateribus continentur anguli,adinuicem zquales,per
hypothefin. Bafis ;’gitur c/g,bafi d/f,& reliquus angulus g/c/b/reliquo qui ad f(fub
quo latus zquale fubtenditur)erit per quarti propofitionem zqualis. Eidem por-
ro quiad frangulo,2quus eft angulus a/c/b,per hypothefin.duo i?itur angulia/c/br
& g/c/b,eidem qui ad f/angulo crunt zquales:& propterea 2quales adinuiccm,f:cr }
us

oy primam communemn fententiam. totus itaque angulus,
{uz parti zquabitur:quod per nonam communem {en-
tentid cft impoffibile.Non eft igitur a/b/maior ipfa d-e.
: fimiliter oftendetur,qudd neq; minor.crgo z«i[ualis- Et

quonii b/c/ipfie/fsper hypothefig eft zqualis:bina ided
latera a/b/&bre/tridgulia/b/c,duob? lateribus d/e/& e/frtridguli d-e/f,{unt zqua-
lia alterum alteri:& zquales qui ad b/& e/comprehendunt angulos,per hypothe-
fin. bafis itaq; a/c,bafi d/f(feu reliquum latus,reliquo lateri)atq; reliquus angulus
brasc,reliquo e/d/f, per quartam propofitionem zquatur. € Sint auté qua {ub al- ?m'f‘:i
tero 2qualium fubtenduntur angulorum latera adinuicem #qualiadcilicet a/b,ipfi- fecida hypos
d/e.Aio rurfum,quod & reliqua laterareliquis lateribus habebunt zqualia,alterd thefi latera.
alteri,vtpote a/c/ipfi d/f,& b/c/ipfi e/f:atque reliquum angulum qui ada/ reliquo
qui ad d/zqualem. In primis enim,fi b/c/non fuerit zqualis ipfi ¢/f,altera mator
eritiefto verbi gratia c/f.poterit ergo ab cadé maiori e/f,fecari zqualis ipfi minori
brc,per tertid propofitioné. Secetur itag;,& fit ¢/h:conne@tatiirg; d/h/recta,per
primum poftulatum. Erunt igitur bina latera a/b/& bre/ erianguli a/bic, zqualia

f C.l’.
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duobus lateribus de/& e/h/trianguli d/c/h/alterum alteri:& quiad b/& eAub eifdé
zquis lateribus continentur anguli,funt per hypothefin adinuicem zquales . Bafis
ergoa/c;bafi d/h: & reliquus angulus a/c/b,reliquo d/h/e(fub quibus zqualia fub.
tenddtur latera)per quartam propofitioné zquabitur.Angulus porrd d/fre,eidem
angulo a/c/b,per hypothefin eft 2qualis. duo itag; anguli d/fe/& d‘h/e,cideman-
gu%:quiad c/crunt zquales:& zquales proptereaadinuincem,per primam cdmu-
as a nem fententiam.In trianguloigitur d/f/h,productof/h/
latere, exteriorangulus d/h/ ¢, interiori & ex oppofito
, ‘ d/f/h/ zquabitur angulo: quod per decimamfexti pro-
pofitione cftimpoflibile.Non eft igitur ¢/f;maior brc.fi-
¢ mili difcurfu monftrabitur,g nec minor.zqualis eft igi.
‘ tur b/c, eidem e/f. eft auté & a/b/ipfid/e/ per hypothe-
fin zqualis. Binz igitur a/b/&b/c,duabus rurfum d/e/& e/f/funt zquales alteraal-
teri:&X 2quos adinuicem per candem hypothefin capiunt angulos.Reliquumergo -
latus a/c,reliquo d/fhoc eft bafis bafi,atq; reliquus angulus qui ad a,reliquo quiad
d,tcfpondenter zquatur,per fzpius allegatam quartam propofitioné. Ergo fi bi-
na tridgula duos angulos duobus angulis alterum alteri zquales habuerint:& quz
fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod oportuit demonftraffe.

Otdgnpee 1y Pedbearg ug.
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Theotema 18, Propofitio 27,
I in binas re&as lineas re@a incidens linea , alternatim an- 27
: ;gulos zquos adinuicem fecerit:parallele adinuicem ipfe re-

Cte linez erunt.

O RO N TIV S.€Sintbinz rectz linez a/b,& c/d,& in eas incidat ¢/frre@ta, ef.
ficidtq; alternos angulos a/e/f/& e/f/d/zquales adinuicem. Aio quod a/b/reta, pa-
rallela eft ipfi d.  Sinang; minimé forent patallelz:produét2 tandem inaliqua
Yartc conuenirent,per conuer{am vitima diﬂgnitionis.Concurrant ergo(fi po{f?bio
cfit)ad partes b, d, in pun€to quidem g.  Efficictur itag; triangulum e/f/g, cuius
exterior angulus a/e/f,interiori & ex oppofito c/f/g/zquabitur:quod per decimi-
fextam propofitionem non videtur effe poffibile.Non cgueniunt igitur a/b, &c/d,
ad partes b,d. neque fimiliter ad partesa,cidem nig;fe-
a \¢ querctur inconueniens. Qua autem in nulla parte con-
\ t> .ueniunt,per vitimam diffinitioné exiftunt parallela.Igi-
- N —y tur a/b,parallelactipfic/d.  Siinbinas ergo retas li-
\ neas:X quz fequuntar reliqua,vt in theoremate.Quod

crat oftendendum. .

Oxbenpa 19 ) P11 TR
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Theorema 19,  Propofitio 28.

1 inbinas re@aslineas re&a incidens linea,exteriorem angus 28
Y lum interiori & oppoﬁto ad eafdem partes 2qualem fecerit,
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aut interiores &ad eafdem partes duobus rectis ¢quales:parallele

erunt adinuicem ip{z rectz linez.
ORONTIVS. Sint rurfum binz linez a/b,c/d:& in eas incidens e/f/recta,
efficiat primim exteriorem angulii e/ga, interiori & ex oppofito ad cafdem par-
tes g/h/c/zqualem.Dico,quod a/bripfi c/dveft parallela. Angulus enim g/h/c,angu
loe/g/asper hypothefin eft 2qualis.cidem rurfum angulo e/g/a,zquus eft ad ver-
ticem pofitus b/g/h: per decimamquintam propofitioné. Anguli porrd qui eidem
#qudtur angulo,2quales funt adinuicem: per primi communem fententid. Angu-
lus itaque b/g/h,zquatur alterno g/h-c.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d,per vigefi-
mamf{cptimam propofitionem. Sint rurfum interio-

_ 2 / res &ad ecafdem partes a/g/h/ & grh/c/anguli,binis re-
2 & &is zquales.Aio rurfum,qudd & cadem a/b,ipfi c/dreft
. ,h/ 4 parallela. Anguli nang; a-g/hs & b-g/h,duobus itidem

. / retis zquitur, per decimamtertiam propofitioné. Qui

. _ autécifdem, vtpote binis rectis, (unt zquales anguli,&
adinuicem funt zquales: per primam communem fententiam. Duo itaque anguli
a/g/h/&g/h/c,binis angulis a/g/h/& b/g/hAunt zquales.A quibus fubduéto com-
muni angulo a-g/h:reliquus b/g/h,reliquo & alterno angulo g/hc-zquabitur:per
tertiam communem f{ententiam. Parallela eft igitur a/b- ipfi c/d :per eandem vi-
gefimamfeptimam propofitionem. Si in binas itag; rectas lineas,recta inaadens k-
nea:&c.vt in theoremate.Quod demonttrare oportebat. :

Otlgnpa Ky Pedbiais k6.
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Theorema 20, Propoﬁtio 29,

N Farallclas rectas lineas, recta incidés linea: & alternatim an-
Igu os adinuicemzquales,& exteriorem interiori & oppofito &
ad eafdem partes 2qualem, & interiores & ad eafdem partes duo=

bus retis 2quales efficit. |
OR ONT IV S.Sint a-b/& c/dvinvicem parallela:in quas incidat re@a e/f.
Dico primum, ¢ alternatim fumptos angulos efficit zquales: vepote, a/g/h/ipfi
hrd.  Nam {ia-g/h/né fuerit 2qualis ip{i angulo g-h/d:alter corum maior erit. -
Efto maior(fi fieri poffit)a/g/h:& vtrig; inzquaﬁ?:m angulorum, communis adda-
tur b/g/h.Compofiti igitur anguli b/g/h/& g/h/d,ipfis a/g/h/&b/g/h/angulis mi-
nofes erunt:per quartam communem fententiam.  Anguli porrd a/g/h/&b/g/h,
binis rectis funt zquales:per decimamtertiam propofitioné.Igitur b/g/h/& g/E/d/
anguli, duobus reétis erunt minores.In refas ergo lineas a/ b/ & c/d reéta inci-
dens ¢/f; interiores & in cadem parte angulos duobus rectis minores efficiet. Con-
uenient itaque tandem a/b/& ¢/d/ reétz linez ininfinitum productz, ad partes
b, d:non erunt ergo parallelz , per conuerfam vitima diffinitionis. Hoc autem
e aduerfatur hypothefi: zqualis eft igitur angulus a/g/h,
a . b alterno g/ h/ d. CAio rurfum, candem cxfg‘:céhm ex-
' teriorem angulum, vtpote ¢/ g/ b , interiori & oppofi-
; to&ad cafdem partes g/hsd, angulo zqualem efficere.
/ h Angulus fiquidem c/g/i,ipﬁ ad verticem pofito a/g/h,
£ _ per decimamquintam propofitionem eft qualis:patuit
cdij.

n

Primz partis
oftenfio.

Deméftratio
fecidg partis

Prima theos
rematis pars.

Pars fectida.
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re qudd & g/h/d. Bini itaq; anguli e/g/ b/& g/h/d, eidem

a s./ , a/g/h/funt zquales:quapropter & zquales adinuicé,per
- / primam communé {ententiam.@ Dico tandem,quod &
A ; interiores & ad eafdem partes {umptos angulos, vepo-

c / te,a/g/h/& g/h/c,binis rectis zquales efficit. Oftenfum

£ eft enim,quod angulus a/g/h,alterno g/h/drefbequalis.

comunis vtriq; 2qualium addatur angulus g/h/c.Biniigitur angulia/g/h/& g/hre,

‘duobus angulis g/h/c/& g/h/d,per fecundam communem fentétiam adequantur.

Eifdem quoq; angulis E/h/c/& g/h/d,bini recti funt zquales: per decimamtertiam

propofitionem.Eta/g/hvigitur atg; g/h/c/anguli,duobus rectis,per primam c6mu-

- nemfententid cozquantur. Inparallelas igitur re@as lineas,recta incidens linea:

& alternatim angulos:& quz {equuntur reliqua,vt in theoremate. Quod oportuit
demonftrafle. Corollarium.

@ Quz igitur in parallelas retas lineas incidit, & in alteram perpendicularis exi-

ftit:cum reliqua itidem cadit ad perpendiculum.

Otdgnpe ke, Pgotears A
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Theorema 21, - . Propofitio 0.

Vz eidem rez linez parallcli: & adinuicem funt paralleli.

O R O N T 1V S.Sitvtrag; a/b/& c/d re&ta,cidem e/f/parallela. Di-

co a/b/1pfi c/d fore itidem parallelas.Coincidat enim in ipfas lineas,re¢ta quadi

g/h’k. Cum igitur prefatz lincz in codem cxiftant plano, & retag/h, incidat in
a/b/& csesparallelas:erit angulus a/g/h,alterno g/h/f/zqualis,per primam partem

vigefimznonz propofitionis.Rurfum, quoniam reéta g/k- incidit ine/f/& ¢/d/pa-
rallelas:zquus erit interior & oppofitus angulus h/k/d,exteriori & ad eafdem par-

\ tes,hoc eft, eidem g/h/f7angulo, per fecundam partem

g

a & ciufdé vigefimaznonz propofitionis. Duo itagsanguli

e \h ¢ a/g/h/&h/k/dhoc efta/gk/& g/k/d,cidé angulog/h/ £/

funt zquales: & zquales igitur adinuicem, per primam
c- ‘ k\ d communem fententiam.Sunt autem a/g/k/& g/ks/d/an.

: li alterni,a recta g/k/in a/b/& c/d/retas incidéte cau-

fati.Parallcla cft igitur a/b/1pfi c/d, per vigefimamfeptimam propofitioné. Quz

cidemigitur re&t lincx parallelz: & adinuicem funt parallel2. Quod oportebat
’oﬁcndcrc. ' Corollarium.
@ Qu vni igitur parallclarum eft parallelaalteri quoque parallela cft.

- peéﬁhpu b Pgibioe  Ae
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Problema 1o,  Propofitio 31.

30

PEr datum punétum,datz rectz linez parallelam re€tam line- 5

L am ducere. . .
O RON T1V S.@Efto datum punéti a:data verd linea recta,cui per 2/ punétid
oporteat ducere paralleld,fic brc.Sufcipiatur ergo inb/c/reta, cotingens punéti d:
& connc&atur a/d refta,per primum poftulatum.Ad datam infuper lineam a/d,&
in ca datum punctum a,dato angulo reilinco a/d/b, zqualis angulus reétilineus
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conftituatur d/a/ e: per vigefimitertiam propofitionem.

A e Etquoniam in reas ase/atg; bre/ re€ta incidit as d, effi-
~ - .

~_ ciens alternos angulos zquales,hoceft a/d/b/ipfi d/ave:

b  § ¢ parallela eft igitur a/e/ipfi b/c,per vigefimamf{eptimam

_ - propofitionem. Per datum ‘itaque punétum a, datz re-
Q= linez byc, parallelany duximus a/e.Quod expedicbat facere.

o Oidgnpe 1Py Peéeequ B, ,
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amcsavafopion 51.@ ol 0jds 73 agipdvou Blis yovicn,duai 8ebaie ioou &of. ,

IR ~+ Theorema - 22,  Propofitio 32,
Mhnis trianguli, vno latere producto, exterior angulus binis
interioribus & ex oppofito eftequalis: & trianguli tres in-

teriores anguli,binis funt re&is zquales. L o
ORONTIV S.€Sit triangulum a/b/c:cuius vaum latus, vtpote brc, produca-
tur in d,per fecidum poftulatit. Aio primiim quad exterior angulus asc/d,binis.in-
terioribus & ex oppolfito,hoc eft a/b/c, &b-as c/angulis cft zqualis-Ducatur enim
per datum punétum c, datz re@= linex asb,parallela ¢/ e: per trigefimamprimam
propofitionem.Quoniam igitur in a/b/& c/e/parallelas,reta inadit a/c:zquuseft
angulus b/a/c,alternoa/cve, per primi partem vigefimznonz propofitionis. Rur-
{um,quoniam in eafdem parallelas a/bs & c/e,coincidit re€tab/d:exterior angulus

' ¢/czd,2qualis eft interiori & opppofito,& ad caldem partes a-brc,per fecunda par-

33

té eiufdem vigefimznonz propofitionis. Porré fi zqua.

¢ libus angulis,zquales additur anguli: qui inde colurgee

~ eruntadinuicem zquales, per fecundam comunem {en-

._tériam-T'otus igitur angulus a/c/d, binis interioribus &

b — —J oppofitis a’b/c/& bsa’c/angulis eft zqualis.qDico infu-

) . per,quod eiufdem trianguli tres interiores anguli,binis

funt rectis 2quales. Patuit enim exteriorem angulum a/c/d, 2qui efle duobus an-

gulis a/b/c/& bra/sc.Quibus zqualibus angulis,{i idem communisaddatur angulus

a/c/bierunt per fecundam communem fententiam,tres anguli a/b/c,brasc,&asc/b,

?gualcs binis angulis a/c/b/&a/c/d.Eifdem porro angulis a/c/b/& asc/d, duo recti

itidem zquatur anguli,per decimamtertii propofitioné. T'res igitur anguli a/brg,

brasc,&a/c/b,trianguli a‘bsc,per primam communem fententiam,binis {unt rectis

zquales.Omnis itaque ¢ridguli,vno lacere produéto: & reliqua,vtin theoremate.
Quod oportuit demonttraffe. o . Corollatium, - | :

@ Hinc fit manifeftum,cuiuflibet trianguli tres angulos, zquales effe tribus angu.

lis alterius cuiufcung; trianguliznempe quod eifdem,vtpote binis reétis vtrobique

fint zqualcs. ) . oo

e _ déenpx ‘u‘y,‘”..;__’ . Feé@smc : Ay.
¥ oig Toese wod AmeepnMiNgs bk 2yt pign Vngfhpviuoan {veGiou, ) &ifou i T
l@:%muea’:bl\u?\oaéaf. e T I
. Theorema - 23, Propoﬁtio C 330 v
Quas & parallelos,ad cafdem partes re@z linez coniungé:
_tes:& iple zquales & parallele funt. L
OR O NTIV S. €Sintzquales &adinuicem parallele recz linez a/b, & c/d:
c.anj.
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quas ad eafdem partes coniungant recte asc, & bsd.Dico arc, & b/d/retas fore ad-

inuicem zquales & parallelas. - Connectatur enim b/c/diagonius,per primu poftu-

latum.In datas igitur a/b/& c/d parallelas,re&ta incidens brc,efficit alternos angu-

losa/b/c/&b/c/d/adinuicerm 'aeq'ualcs:‘?cr rimam partem vigefimznonz propofi-

tionis.Eft autem a/b/reta zqualis ipfic/d,per thothcﬁn:& vtrique cémunis brc.

Binz igitur a’b, & b/c/ trianguli a/ brc, duabus b/c/ & c/d/ trianguli bse/dfuntal-

tera alteri zquales: & zquos adinuicem continent angulos, nempe alternosa/ bres

& b/c/d.Per quartam ergo propofitionem,bafis a/c/zqualis eft ipfi b/d:atque reli-

aus angulus a/ ¢/ b, reliquo ¢/ bs d/ zqualis , vepote

b ?ub quibus zqualia fubtenduntur latera. In reftas itaque

lineas a/c/& b/d,rea incidens b/c,efficit altetnos angu-

los a/c/b/& c/b/d/adinuicem zquales-parallela eft igitur

i a/c/ reta ipfib/d, per vigefimamfcptimam propoitio-

nem.Patuit autem @ & cidem zqualis. Acquas igitur & parallclas:& quz fequun-
tur reliqua. Quod demonftrandum fufceperamus.

o xdt, Pedbeare ~ AdL _
Qp TepaRuNoypdppwp xweiwp ok kmorcaTiop wAgact Ti @ yuviotyicon &R
aadyuod § HfgucP@- aumd dlixe Tipve,

Theorema 24, Propofitio 34.

T Arallelogrammorum locorum,latera quz ex oppofito, & ans
guli :equah'a funt adinuicem:& dimetiens ea bifariam fecat,

Primapan. O RO N T IV S. [Efto datum parallclogrammum a/b/c/d:illius vero dimetiés
b/c.Aio primum,ipfius a/b/c/d- parallelogrammi latera quz ex oppofito, & angu-
Ios fore adinuicem zqualia.In parallelas enim a/b/& c/d/reéta incidens b-c, facit al-
ternos angulos a/b/c/& b/c/d/ 2quales adinuicem: per primam partem vigefima

nonz propofitionis. Eadem quog; b/c/ incidens in parallelas a/c/& b/d, efficit rur.
fum alternos angulos a/c/b/& ¢/b/d/ adinuicem zquales, per candem vigefimam.-
nonam propofitionem.Duo itaque tiangula a/ b/ ¢/ &b~ ¢/ d, habent duos angulos
duobus angulis zquales alterum alterizvnimque latus vni lateri 2quale,commune
failicetb/c,quod zquis adiacet angulis.Reliqua igitur latera reliquis lateribus erit
aqualia alterd alteri,hoc eft,a/b/ipfi ¢/d,& a/c/ipfi b/d:atque reliquus angulus qui
ad asreliquo quiad d/ zquabitur,per vigefimamfextam propofitionem. Monftra-
uimus autem binos angulos qui circa b,duobus angulis qui circa c/fore.alternatim
zquales: totus igitur angulus qui ad b, toti quiad c,dpcr c(lccundam communem fen
tentiam xquabitur. Parallclo§rammi igitur a- b/ c/d,latera qua ex oppofito,&an-
Pars feciids., ., guli zquantur adinuicem. €Dico praterca,quod & di-
: — metiés illud bifariam fcut.Oﬁcn(g cft enim a/b/zqua-
lisipfic/d, atqueasc/ ipfi b/ d: éftque b/ ¢ communis.
. 4 Bina itaque triangula a/ b/ ¢/ & b/ ¢/ d, habent fingula
~ latera fingulis lateribus xqualia : & eos qui fub xquali-
bus lateribus continentur angulos (vti nunc monftrauimus) {ingulatim 2quales,
vtpotea’b/ ¢/ ipfibsc/d, &as ¢/ br ipfi o/ bs d:atque eum qui ad a/ei quiad &/
zqualem. Conuenit ergo trianguluma-b/c, triangulo b/c/d. Qua autem fibimet-
ipfis conueniunt , zqualia funt adinuicem: per oftauam communem fententiam.
Triangulum igitur a/b/c/triangulo b/c/d/eft zquale.Dimetiens itaque b/c,datum

parallelogrammuma/b/ad/bifariam fecat- Quod oftendendum fuerat.
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Theorema 25, Propofitio 35,
35 Arallelogramma in eadem bafi & in eifdem parallelis exifté-
tia,adinuicem funt zqualia. :
O RON TIYV S.€Sint parallclogramma a/bsc/d/ & c/dve/f, in eadembafi c/d, -
atque in eifdem parallelis a/f/& c/d/conftituta. Dico a/b/c/d/ parallelogrammum,
zquum efle ¢/ d/ ¢/ f/ parallclogrammo. Secet enim in primis latus vnius, VtpOte Prima theore
¢ ¢,alterius latus br d, in pun&o quidem g.Et quoniam paraliclogrammorum lo. matis differE
corum latcra quz ex oppofito funt adinuicem zqualia,per trigefimiquartam pro. “*
poﬁtioném:vtra?uc igitur a/b/& e/f,zqualis eft ipfi ’d. Qua autem cidem zqua.
lia,& adinuicem {unt zqualia, per primam communem fententiam: zqualis eft igi-
tur a/b/ ipfi e/f. Communis addatur bre: totaigitur a/e, toti b/f/ erit zqualis, per
fecundam communem fententiam. Eft autem & asc, ipfi b/dzqualis, per candem
trigefimam quartam propofitionem. Binz itaque a/c/& ase,trianguli a/c/e,duabus
bsd/ &b £/ eriangulib/ d/ f 2quales func altera alteri: & 2quos adinuicem conti-
nent angulos, nempe exteriorem d/ b/ £/ interiori quiad a, per fecundam partem
0 vigefimznonz propofitionis.Bafis itag; c/e,bafi d/f, per

7‘ quartam propofitioné eft zqualis: atq; trianguld a/c/e/

triangulo b/d/f. A quibus fibdu¢to communi triangulo
bre/gireliquil trapeziiiab/g/c,reliquo trapezioe/f/d/g,

c d per tertiam communem fententiam &quabitur. Eifdem

rurfum zqualibus trapezijs , commune adijciatur triangulum o/ d/ g: confurgent

ab/e/ds &c/dies £/ parallelogramma adinuicem zqualia, per fecundam commu-

nem fententiam. @ Quédd fi latus vnius parallelogrammi,dimetiés alterius efficia- pifferatia fes
tur, vt in hacfecunda figurazidem,fed paulé leuius,con. cunda.

3 ——P——* dudetur.Trisgulacnima/b/c &b/d, ¢, fupraferipto div
{curfu oftendentur zqualia adinuicem. quigus adiuncto
communi triangulob/c/d:confurgéta/bsed/& br o/dres
d parallelogramma rurfum adinuicem zqualia,per fecun.
dam cdmunemfententid. @Nec minus facile deducetur propofitionis intelligen- ~ersia diffos
tia:vbi latus vnius parallclogrimi, in latus alterius inciderit, velut in tertia figurz rentia.

difpofitione.Eriit enim rurfum a/b/& c/f/zquales adinuicé:a quibus dempta com.
muni bre,reliqua a/c/relique b/f,per tertid comunem {entétiam erit zqualis. Hinc

(2

a e ¢ tria:julﬁ asc/e,tridgulo b/d/f, veluti fupri méftrabitur,
zquale.Qz i vtrig;zqualiumangulorfi,addaturcdmune

- trapeziie/b/e/durcfultabititeruma/bre/d/parallelogrs.

c a mum,cidem parallelogrimo /d/e/f,pet fecundi cému-

nem fententii zquale. {gitur parallelogrima in cadem bafi,& in cifdem paralle-
lis exiftentia,adinuicem funt zqualia.Quod erat oftendendum.
Owonux ks, Pedbioig 2. . :
A aroepeuNoypappa T AR TEp iowp Phovep Svie,Kgd of mis umtic aepalilorg,
lowe @R B5i.
Theorema 26,  Propofitio 36. |
36  Arallelogramma in zqualibus bafibus,8 in eifdem parallelis
exiftentia:adinuicem funt zqualia. '
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OR O N TIV S. Sint 2/b/c/d/&e/f/g/hparallelogramma,in bafibus zquali-
bus ¢/d/& g/h, atque in eifdem parallelis a/f & c/h/csfiftentia.Dicoasb/c/d/paral-
lelogrammum,zquari parallelogrammo ¢/f/g/h.  Connetantur enim retx c/e/
& d/f,per primum poftulatum. Et quoniam parallelogrammum eft e/f/g/h,zqua
lis eft e/f7 ipfi g/h, per trigefimamquartd propofitionem.Eidem quog; g/h,zqualis
. eftc/d,per hypothefin.Binz igitur ¢/d/& e/f,eidem g/h/funt zquales:& propterea
zquales adinuicem,per primam communem fentétiam. fintg; adinuicem paralle-
Iz,ex hypothefi. Quz autem zquales & parallelas coniungunt linez re&tz, zqua.
Ies funt & parallelz,per trigefimamtertiam propofitionem:& c/e/igitur atque d/f7
zquales funt & parallelz.Parallelogrammum eft itaque /dre/£.Ipf1 porro /dre/f7
parallclogrammo,zquum efta/b/c/d/parallclogrammum,per trigefimamquintam
propofitioné: in cadem enim bafi c/d,atque in eifdem parallelis a/ f/& c/bv confti-
tuditur. Et per candem trigefimamquintam propofitio-
3 2 £ % gx/ rallelogrd meft ipfi od/e/tr
nem,¢/f/g/h/parallelogrimum, zquum eft ip ‘
parallelogrammo:funt enim in cadem bafie/f,atque in
ci{dem parallelis a/f/ & ¢/ h. Bina igitur parallelogram-
© h ma a/b/c/d/&efrgrh, cidem parallclogrammo c/d/e/fr
funt zqualia: quapropter & zqualia adinuicem, per primam cémunem fentétiam.
Idem ctiam oftendere licebit,de quacung; parallelogrammorum difpofitione: hy-
pothefi feruata. + Parallclogrima igitur in bafibus #qualibus:& cxtera,vt in theo-
remate.Quod demonftrare oportebat.
Ocbonpm k¢, Tpdleaie AL, ,
TA 7;»2{@& ot 4O} afig kviig fkovws Sy Rodk oF mrig GuTkis TocgaRiNig Tore RAE-
Aotg &5ip.

. Theorema 27,  Propofitio 37,
Riangula in cadem bafi, & in eifdem parallelis’conftituta:

. 4 adinuicem funt zqualia.
O RO N T 1V S.€Sint triangula a/b/c/& d/brc,in eadem bafi bre, atq;in cifdé
parallelis a/d/& b/crexiftentia.Dico triangulum a/b/c,zquari propterea triangulo
d/bsc Producatur enim verobiquta/d/reca,vfq; ad punta e/&f,per primum po
ftulatum.& per pun&tum b-datz re@= linex a/c,parallela ducatur g/c:atq;i fib/d/
parallela c/f,per trigefimamprima propofitionem. Suntitagsa/c/bre/& d/brefs
e a d ¢ parallelogramma, & in eadem bafi b/c,atquein cifdem
: parallelis b/c/& e/f,per hypothefin coftituta: igitur ad-
inuicem zqualia,per tn'%::ﬁmamquinmm propofitioné.
Triangulum porrd a-brc, dimidiGeft parallelogram-
) mi a/c'bre,atq; d/bre,tridgulum dimidid ipfius d/bre/fr
parallelogrammi:dimetientes enim a/b/& ¢/d,ipfa bifariam fecant parallelogram-
maper trigefimamquartam propofitionem. Quzxautem zqualium funtdimidid,
zqualia funt adinuicem, per feptimam communé fententiam. Igitur a/brc/trian-
gulum,zquum eft d/b/c/ trifgulo. Ergo triangula in eadem bafi:& quz fequiitur
reliqua. Quod oftendendum fuerat.

b [~

' . Oubpnpac - wn, Pedbears Ay, '
TA npiywnee 4D} By lowp Pdoup bvme, kod oF s dumig g MiNaisyior: &R
Raus éofp. Theorema 28, Propofitio 38.
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TRiangula in zqualibus bafibus,& in eifdem para.llelis con= ;g

ftituta:adinuicem funt 2qualia.

7z
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OR ONTIV S.@Sintasb/c/& dre/frtriangula,in bafibus zqualibus b/c/&e/f,
in cifdémg; parallelis 2d/& b/fconflituta. Aio triangulom a/brc, zqui effe dre/f/
triangulo.Producatur enim vtrobique in direGtum & continuum re€taa/d,vig;ad
g/& h/puna,per fecundum poftulatum. Et per datum punctum b, datz rectz li.
nez a/c,parallela ducaturb/g :atq; per f/punctumipfi d/e/parallela t/h,per trigefi-
mamprimam propofitionem. - Sunt igitur a/c/b/g/ & d/e/f/h/ parallelogtamma,
in bafibus quidem zqualibus b/c/& e/f,ac in eifdem parallelis bf/ & g/h/per hy-

‘  pothefin conftituta: & proptet id zqualia adinuicem,

ifariam {ccantur, per trigefimamquartam propofitio-
’ , : ~ nem.Eft igitur a/b/c/tridgulum dimidid ipfius a/c/brgy
parall¢logrammi,atg; tridggulum dre/f/ipfius d/e/f/h/parallelogrammi dimidium,
Quz auté zqualium funt dimidium,ea funt adinuicé zqualia, per feptimam com-
munemi fententiam.zquum cft igitur triangufum a/b/c,ipfi d-e/f/triangulo. T'rian
gulaitag; inzqualibus bafibus:&c.vtin theoremate.Quod demanftrandum erat.

& f

: d
- &3 - pertrigefimamfextam propofitionem.Atqui parallelo-
\ /\ / \/ Eramma a/c/b/g/& dse/f/h,a dimetientibus a/bs & d/f/

Oubeupa k6,  ° Ppibeors AG.
A TG vgiywvee mkian g &uaiig Bkores Svie ngd AOT R &v st prign,ugrd oF Tis kyls

coaBiNoig Ebip.
B Theorema 29,  Propofitio  39.

#=R iangula equalia,in cadem bafi conftituta,& ad eafdem par: -
. S : Conuerfa 37.

- tes:& in eifdem funt parallelis. - -
O RONTIVS. €Sint in cadem bafi brcatqsad eafdem partes a/& d/triangu-
la a/b/c/& d/b/c/adinnicem zqualia.Dico ¢ ex ain d/conexa linea reta, ipfi b/cs
cft parallela.Si nang; a/d/non fuerit parallela ipfi b/c:poterit per datum punétum
a,ipfib/c/duci parallela, per trigefimamptim3 propofitionem. Ducatur igitur, & fit
ase:qua velincidet fubasd,auc fupra.Cadat primoinfra,{i gofﬁbilc fic:& per'primi
poftulaturh cdneétatur re€ta c/e.quz cim incidat intra d/b/c/triangulim,&.abat

loquiad c/inb/d fubtenfum latus extendatur:dividet ipfum d/b/c/triangulum.
_-Erunt itag; asb/cs&e/b/cariangula ineadem bafib/c,ac in eifdem parallelis aze/
& brc conflituta:zquuim erit propterea triangulum e/bsc,ipfi a/b/c/triangulo,per
trigefimamfeptima propofitionem.Eidem porré a/b/c/triangulo, zqud eft d/b/cs

{riangulym,per hypothefin. Bina itaq; triangula d/b/c/&e/brc,eidem a/b/c/trian-

e ' glo erunt zqualia: & proindé‘zqualia adingicem, pér

!a(\ o7/ primamcommuné fententiaiTrisgulumetgo d/b/e,

zquum erit ipfi ¢/b/c, maius {cilicetminori,feufinauis)
totii fux partizquod n6 eft poffibile.Non cadit igiturare/
e e . parallela fub a/d. Idem {equetur inconueniens;ficade
avesdetur incidere fuper a/d. Productaenim b/d/per (@:cuﬁddmipc‘)’ﬁulatuq?,_c'gnpc
nies tandem cum 1p[§ 1/¢,per quintum poftulatum:propterea quod rc"&_i-atrﬂb?mq’
dens in a/e/&b/d/retas facit iteriores angulos & ad eafdé partes a/b/d/acbracer
minores duobus reétis(nempe mingres a/b/c/& brase angulis,qui per tertiam par

Bl

“tem vigefimznonz propofitionis erunt binis retis zquales) Connexa itag; c/e/

‘" finYe&e/brticonfequenter ip

recta,per primum poftulatii,ca cadet extra d/b/c/triangulumsfict propterea trian-
gulum d/brc.pars ipfius e/b/g/trianguli. Verunque rurfum,ipfi a/bsc/concludetur
zquale(esb/e/quide per,trigefimam{eptimi propofitioné,& d/bsc/per h%&_]c'

1 hs d/bsc,totum fuz parti:quod rutfum cft iatpdfitbile.
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- omne fiquidem totumeft fua parte maius,per nonam communem fententii.Non
cadit crgo parallela fuper a/d. patuit quod nec infra.igitur ex a/inipfum d.T'rian
gula igitur zqualia:& quz {equuntur reliqua.Quod oportuitoftendifie.

' Ctdpapa My - pedtears  p.
A Tove mpiyove me adi TOp iowp Plorop Srmx xod WA W kvt pignyKod oF TS due
- g wocpaBiNois g :
" ~ Theorema 30, Propofitio 40.
Riangula #qualia in 2qualibus bafibusexiftentia,& ad eaf= 4o

Comerfaze. | dem gartcs:& in eifdem func parallelis.
O RO NTIV s.€Sint a/b/c/& dre/frtridgula zqualia adinuicem,& in bafibus
zqualibus b/c/& e/f(in directil quidem exiftentibus,femper velim intelligas)atq;
ad cafdem partes a/& d/conftituta: & conneétatur a/d/re@ta, per primum poftula-
tum.Aio ¢ a/d,ipfi b/freft parallela.Nam fia/d/non fuerit cidé b/f/parallela:pote-
rit per datum punétoma/ipfi datz linez b/f/alia quadam parallela duci,per trige
fimamptimam propofitionem.Ducaturigitur,fi poflibile fit:& fit a/g.Cadetitaque
a/g/recta vel fuper a/d, aut infra.Quodciiq; auté dederis:eam cii e/d(vtrag; in di-
rectii producta)cucnire neceflum eft.quonii ex a/in e/connexa per imaginationé
linea recta,incidit in a/g/ & e/d, efficiés angulos interiores &ad eafdé partes a/¢/d/
Prima demss & c/a/g/duobus retis(veluti fupra)minores. €fIncidat ergo prima a/g/fuba/d:&
Brationis dife connectatur f/fg,pcr primi poftulatum,dirimens d/e/f/triangulum. Erit igitur tri- )
" angulum gre/f,zquil ipfi a/b/c/triangulo,per trigefimamoétauam propofitiongms: |
- funt enim in bafibus zqualibus b/c/& e/frex hypothefi,& in eifdem parallelis a/gs ~
& b/frper datam conftructioné. Ipfi porro a/b/c/triangulo,2quum cft per hypo- !
thefin d/e/f/trianguld. Triangula igitur d-e/f/& g/e/fieidem a/b/c/ triangulo eriie .
zqualia:& zqualia propterea adinuicem,per primam communé fenteitiam. Itag; |
triangulum de/f,2quum erit ipfi g/e/f/triangulo:maius fcilicet minori,hoc eft,to !
Sectida pars. fum {uz parti.quod per nonam communem {ententiam eft impoflibile. LAt fi de-
fuedifferétia tyr a/p/incidere fuper asd:conucnient rurfum a/g/ & e/d,idémque fubfequetur in- |
“*+ . ..~ __——%  conucnicns.Produ&tafiquideme/d/in g, per fecundum ‘
|
|

g e poftulatum:cdne&atur rurfum f/g,per primum,cadens

A _ extra dve/freriangulum. Tunclys gre/f/& dre/freridgula,

Y AN ~ eidem a/b/c/triangulo concludentur zqualia: g/e/f/qui-

BT £ . dem per trigefimamoctauam propofitioné, & d/c/f/per

ipam hypothefln. Vnde rutfum tota gre/f/triangulum,(uz partihoceft, de/fr .
,srlangu%,pcr primam communem fententiam zquabitur.quod per ipam nonam
communem fententiam eft impoffibile. Cadit igitur parallela exa/in d/ verticem.

,Concludendum ergo,triangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia,&ad caf*

.+, ., dem partes:& in cifgqm fore parallelis. Quod demonttrare fuerat operzpretium.

Notandum, .Q[Eadem quog; via,fupraditarum fex propofitionum concludetur incentum, vbi

Elu.r( duohus oblata fuerint vel triangula vel parallelogrima : facta binatim,fuxca

hypothefin,corundem triangulorum vel parallelogrammorum compatatione.
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Theorema 31, - Propofitio 41" ~° - oo

. SI ééféllclogrammﬁ;& triangulum eandem bafin habuerint, 4z )
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in ei{démg; fuerint parallelis: crianguli parallelogrammum du-
[um eft. -
O RONTIVS. Efto parallelogrammum a/b/c/d, candem habens bafin c/d/
cum triangulo c/d/¢,in eifdémg; parallelis a/e/& c/d/conftitutum. Ao a/bscrdspa-
.. ;. rallelogrammum,fore duplum ipfius trianguli vd’e. Conneatur enima/dre-
€ta,per primum poftulatum. Triangula igitur a/c/d & ¢/d e/eruntadinuicé zqua-
lia,per trigefimamfcptimam propofitionem: habét enim eandem bafis c/d,fimey;
©oa: "% o . . inei{déparallelis ase/& c/d. Atqui triangulum a/cd/
C NG / - dimidid eft ipfius a/b/c/d/parallelogrammi:fecat enim
TIN - - illud bifariam dimetiens a/ d, per trigefimamquartam.
N propofitionem.Qua autem funt zqualia, ciufdem funt
: T ’ dimidium:per conuerfam feptimz communis fentéiz.
T riangulum igitur c/d/e/,dimidium eft a-b/c/d/parallelogrammi:& ipfum itaque
parallelogrimum a/b/c/d,ciufdem c/d e/trianguli duplum. - ‘Si parallelogrammit
igitur & trianguldi:&c. vt in theoremate.Quod oportebat oftédere.@Idem quogs Notandym.
demonftrabitur: vbi parallelogrammum & triangulum zquales -habuerint bafes,
in cifdémgq; fuerint parallelis. " Corollarium.

@ Hin¢ fit manifeftum,cur in dimetiendis rriangulorum areis,dimidium bafis du-
catur if perpendicularem:aut ipfius perpendicularis dimidid,per bafin ipfam mul-
tiplicctur.Fit enim hoc modo dimidium parallelogrammi,quod incadem bafiatgs
in eifdem collocatur parallelis cum ipfo triangulo dato.

e
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_ Problema 1, .  Propofitio 4a2.

42 \ ‘.At-o‘ triangulo , equale parallelogrammum con.ﬁl;tuere,‘in
Ddato angulo rectilineo.

O R ON T 1V S.Sit datum a/b/c/triangulum,cui oporteat in angulo 2qua-
li ei qui ad d,2quum parallclogrammum conftituere. Diuidatur itaque b/c/latus Coftruétio fie
bifariam in puncto e,per decimam propofitioné: & conneatur a/e/reta,per pri- &
mum poftulatum.Ad datam infuper lineam re€tam e/c,datiimgs in ea puntume,
+ - daro angulo rectilinco qui ad d,2qualis angulus rectiline?® céftituatur fe/c:pervi-
gefimamtertiam propofitionem.Et per pun@tuma,datz reétz linex b/c/ parallela
ducatur a/gzatg; per puntum c,ipfi ¢/f/parallela c/g,per trigefimamprimam pro-
- poﬁtiogcm. Et quoniam a/b/e/& a‘e/c/triangula,in bafibus funt zqualibus b/e/& oftenfio pros.
- e/catquein eifdem parallelis a/g/& b/c/conftituta:ipfa propterea funt adinuicem blematis.
aequalia,per trigefimamo¢tauam propofitionem. Tridgulum igitur a/b/c,duplum
: cft a‘e/c/trianguli.Atqui parallclogrammi f/e/c/g,eiuf
S £ 8 dem ase/c/eriguli duplum eft, per quadragcﬁmamgri-

: '! \\ mam propofitionem:habent nanque ecandem bafin brc,

in ei{démque func parallelis a/g/& b/c.Quz autem eiuf-

o b 3 c dem funt duplicia , 2qualia funt adinuicem: per fextam
d . communem fentétiam. Parallelogramm ergo fre/cg,
: : zquum ipfi a/b/c/ triangulo dato: {ufcipitque angulum
f/e/c, zqualem ei quiad d. Daro itaq; triangulo, quale parallelogrammum con-
ftituitur,in dato angulo rectilinco.Quod faciendum erat. o d. :
’-
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‘ B Tbeorcma» 32, Propoﬁtio 43.

‘Mnis parallelogrammi eorum que circa dimetientem funt 43.
Oparallelogrammorﬁ fupplementa,fibiinuicé funt zqualia.
P"‘“‘“ﬁ;f ORONTIV S.@Parallclogramma circa dimetientem alicuius dicuntur effe

metientem,  parallelogrammi,quando eundem cum toto poffident dimetientem.Supplementa
Suppleméta. autem,vocantur reliqua parallelogramma extra communem dimetientem confti-
tuta.  Sit igitur a‘bsc/d/ parallelogrammum,cuius dimetiens a/d, & circa ipfum
dimetienté fint ¢/g/& h/f/parallelogramma,{upplementa verd fint ¢/h/& g/f:que

dico fore adinuicem zqualia. Parallclogrammum enim a/b/c/d bifariam fecatur

i dimetiente a/d,per trigefimamquartam propofitionem:igitur a/b/d triangulum,

zquum cft ipfi trianguloa/c/d. Dimetiens infuper a/k,bifariam fecat e/g/parallelo-

a _ grammum,necnon & k/d/ ipfum h/f,per candem trige-

IS " fimamquartam propofitionem. 2quum cft :'lgitur aze/ks
- eq—k £ cridggulum,ipfi a/g/k : atq; triangulum k/h/d, ipfi k/£/ds
triangulo.Si autem zqualibus tridgulis zqualia iungan-
N ‘ ~turtriangula:omnia eriitzqualia,per fecundam commu
¢Th 4 nem fententiam. Triangula itag;ae/k/& k/h/d,triangu
lis a/g/k/&k/f/d funt zqualia. Patuitautem @ & totd a/b/d/triangulum,toti trian-
gulo asc/d/itidem cozquatur. Porrd fi ab zqualibus triangulis,zqualia fubducan
tur triangula:quz relinquentur,zqualia erfit,per tertiam communem fententiam.
Subducts itag; triangulis a/g/k/& k/f/d/ab ipfo a/b/d/triigulo,atg; a/e/k & k/h/dr
triangulis,ab ipfo triangulo a/c/d:relinquentur g/f/& e/h/fupplementa adinuicem
zqualia. Omnis-ergo parallclogrammiz:&c.vt in theoremate. Quod demonftrare
fucrat operzpretium. ’ : ' ' '
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‘ Problema 12, Propofitio 44.

D datam rectamlineam: dato triangulo, zquale para"cloz 44
grammum conftruere,in dato angulo reétilineo.

Problematis O R O N T'I V S. CConftruere parallelogrammum ad datam lineam rectam &
MR in dato angulo rectilineo,cft ipfam lincam satam coaflumere in latus ciufdem pa-
rallelogrammi:fic vt cadem linea cum altero adiacentium laterum, angulum com-
prehendat zqualem ipfi angulo dato. Eftoigitur data linea retaa/b:ad qui opor-
teat conftruere parallclogrammum,dato triangulo c/zquale,& in angulozquali ei
Cstrugio iy qui ad d. Producatur in primisa‘b/ re&ta in dire€tum vique ad punctum e, per fe-
gure. cundum poftulatum : & ad datam rectam lincam bre,ad datdimg; in ea punéum b,
dato angulo reétilinco quiad d,zqualis angulus retilineus conftituatur £/b/e,per
vigefimamtertiam propofitionem.In ipfo confequenter angulo f/bse,dato triangu-
lo c,xquale coftruatur parallelogrimum f/g/e/b,per quadragefimifecundam pro-
pofitionem:extendatirque g/f/in dire€tum vique ad b,per fecundum poftulatum.
Per datum infuper punctum a, vtrique &f/ b/ &g/ ¢/ parallela ducatur b a, per
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trigefimam primam propofitionem:conne@atirgs,per primum poftulatum,dime-
tiensh/b. Et quoniam in retas gre/ & h/b, re@a incidens h/g/nteriores angulos
&ad cafdem partes g/h/b/&h/g/e,duobus retis minores cfficit (nempe minores

. ] ipfis g/h/a/&h/g/e,qui binis reétis per vitimam partem

3 b vigefimznonz propofitionis funt zquales) concurrent

l £ N\b ergo tandem g/e/& hvb, in infinitum ad parres b/ & e/
produétz,per quintum poftulatum. Producirur igitur,

c per fecundum poftulatum: & concurrantin piicto k.Per
g idem rurfum poftulatum,extendantur £/b/& hva/vfque

' * adpun@tal, &m: & per datum punétum k,verique h/gy
&ase/parallela ducatur Lk,per trigefimamprimam propofitionem.@His ita con-
ftruétis, quoniam h/g/l/k/ parallelogrammi, eorum quz circa dimeticntem h/k/
funt parallelogrammorum {fupplementa,fibi inuicem {unt zqualia,Fcr quadragefi-
mamtertiam propofitionem: Zquum cft fupplementum feu parallelogrammum
a/b/m/V/ipfi frg/e/b/parallelogrimo. Eidem porro f/g/c/b/parallclogrimo, zquil
eft datum c/triangulum,per quadragefimamfecundam propofitioné:ita enim con-
ftructum cft.Igitur parallelogrammum a/b/mvL,ipfi triangulo c/per primam com
munem fententiam cozquatur. Eft autem & a/b/m/angulus, ci qui ad d zqualis:
vterque cnim zquatur ipfi f/b/e,a/b/m/quidem per decimamgquint3 propofitioné,
qui ad d/verd per vigefimamtertid. Coaffumitur praterea datalinea reéta a/b, in
latus ipfius a/b/l/m/parallelogrami. Ad datam igitur lined retam a/b,dato trian

Demdftratio
nis refolutio.

gulo ¢, zquale parallelogrammum conftruitur a/b/my 1, in dato angulo re¢tilinco

a/b/m,ei qui ad d/zquali. Quod facere oportebat.
FgifAnpa iy, Fedteaig e
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yorig. Problema 13, Propofitio 4s5.
Ato re&ilineo, zquale parallelogrammum csftituere,in da-
to angulo reétilineo. |
O RONTIV S.qSit datum rectilined a/b/c/d: cui oporteat conftruere zquale
parallelogrammum,in datoangulo re¢tilineo qui ad e.Cénectatur ergo b/c/recta,
per primum poftulatum.& dato a/b/c/triangulo,zquale garallclogrammum con-
ftituatur £/g/h/k,in dato angulo reilineo f/h/ k,ei qui ad e/zqualizper quadrage-

fimamfecundam propofitionem. Ad datam infuper rectam lined g/k, dato b/c/d/
triangulo,2quumconftruatur parallelogrammi g/k/l/m,in dato angulo reéilinco

g/k/m, zquali eidem quiad ¢ : per antecedenté quadragefimamquartam propofi-

tionem. Oftendendum eft itaque primim,hzc duo parallelogrima vnum effice-
re c}:»arallclogrammum: uod ita fit manifeftum. Quoniam anguli f/h/k/ & g/k/m,
ci

idem angulo qui ad ¢/{unt zquales,per coftructionem:funtigitur zquales adinui- Quad csftr -
cem,per primam communem {ententiam. Addatur vtriq; comunis angulus g/k/h: ﬁ;z:ﬁ':l:
© igitur anguli g/k/h/& g/k/m,funt per primam communem fententiam,zquales an fg,-c,-it paral

gulis f/h/k/& g/k/h.Eifdé porro angulis f/h/k/& g/k/h, lelogrammé.

a

cl ¢ 1, duo redti funt z(cmalé; anguli, per vitim parté vigefi-

‘mznonz propofitionis:anguli igitur g/k/h/8& g/k/m,bi-

c . nis funt rectis zquales,per eand€ primi communéfen

‘ g tentiam.Indireéi eft igitur h/k/ipfik/m,per decimam-

' . ® | quartd propofitioné. %\utfum quonid angulus f/g/k,
b 4 1

o

m oppofito-qui ad b/ per trigefimamquarti propofitioné
duj.



Deméftratio
nis refolutio.

Notandum.

Quadd deferi
pta parallelo
grammum fit
quadratum.
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eft zqualis:patuit autem quod & g/k/m. Bini itaque an.
‘1\*——‘, [ ) guli f/g/k/& g/k/m,eidé quiad hAunt zquales:& zqua-

h les propterea adinuicem, per primam communem fen-
tentiam.Communis rurfum addatur angulus k/g/l.erdt
:'fitur f/g/k/& k/g/1- anguli, binis interioribus & ad eaf-

em partes l/g/k & g/k/m,per fecundam comunem fen

m tentid zquales. Ipfis porro 1/g/k/& g/k/mv angulis, bini
recti coxquatur, per candem pattem vltimi vigefimz-

nonz propofitionis:per primam ergo ¢cdmunem fententiam,anguli £/g/k/ & k/g/l/

funt zquales duobus rectis.In dircctum eft itaque f/g/ipfi g/1,per ipfam decimam-

quartam propofitionem.Eftautem & f/g,ipfi h/k,atq; g/l ipfik/m, per trigefimam-
quartam propofitionem zqualis:& vtraque vtrig; parallela. Igitur f/1/ & h/ m, per
fecundam communem fententiam,(unt zquales adinuicem,atque parallelz:& eas
itag; coniungentes reétz linex f/h/& l/m,zquales & parallele ?unt, per trigefimd.
tertiam propofitionem.Parallelogrammum eftigitur f2//h/m. Huius autem pars
f/g/h/k/triangulo a/b/c/zquatur:¥ reliqua g/k/l/nvipfi triangulo brc/d,per ipfam

conftru&ionem . Totum ergo f/ 1/ h/ k/ parallelogrammum, ipfidatoa/ b/ o d/

retilineo eft zquale:{ufcipitque angulum f/h/ m/ zqualem dato qui ad ¢/ angu-

lo.Dato itaque rectilineoab/c/d, zquale conftruximus parallelogtamum f1/h/m,
in dato angulo retilineo qui ad e.Quod faciédum propofucramus.qCIdem quog;
licebit oftendere , vbi datum re€tilineum, in plura duobus feparabitur triangula.

Cuilibet enim triangulo peculiare conftruetur parallelogrammum, per quadrage-

fimamfecundam & quadragefimamquartam propofitionem: quz fimul vnum cffi-

cere parallelogrimil ipfi dato re¢tilineo zquale, haud diffimili difcurfu couincétur.

Poofohnpe idt, " Pedbearg pse
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Problema 14, Propofitio 46.
EX datarecta linea,quadratum defcribere.
O RO N T 1V S.qEflo datalinea recta a/b: ex qua fit operapretium defcri-
bere quadratum.A dato itaque punQo a,ipfi reétx lineza/b,ad angulos rectos ex-
citetur a/c, per vndecimam propofitionem, indefinitz quidem quantitatis, donec
ipfam fuperet a/b. A qua fecetur zqualis eidem a/b:fitg; a/ d, per tertiam propo-
fitionem. Rurfum pet datum pun&tum d, ipfia/bs re¢tz parallcla ducatur de, at-
que per punctumb/ipfia/ d/ parallela b/ ¢, per trigefimamprimam propofitio-
nem, Parallelogrammum eftigitur a/b/d-e:dico quod & quadratum.Nam paral- .
lelogrammorum locorum latera quzex oppofito,zquantur adinuicem: per trige-
fimamquartam propofitionem .Acquum cft igitur Ja-
a d. £ tusdse/ipfiasb:atquebresipfiasd.Sat autemasb/& asd,
per conftructioné zquales.Quatuor igitur asb,a/d,bre/
& e/d/latera,zqualia funt adinuicem: quz enim zquali-
_ bus funt zqualia, & adinuicé zqualia funt, per primam
b——"e communem f{ententiam. A equilaterd eft igitur a/b/d e/
parallelogrammum.Rurfum quoniam in parallelas a/b/& d/e/re@a inciditarc: fa-
cit igitur interiores &ad eafdem partes angulos b/a/d/&asd e,binis rectis zquales,
per vitimam partem vigefimznonz propofitionis.Rectus autem eft quiad a:angu
lusigitur & qui ad d/rectus.& qui ex oppofito confiftuntad b/& e/ anguli, itidem
recti funt: per candem trigefimaquartam propofitionem. Rectangulum eft igitur
a’b/d/e/parallelogrimum. Patuit ¢ & quilaterii: ergo quadratd, per trigefimam

b d 1
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diffinitionem.Ex data igitur linca retaa/b, quadratum dcﬁ:ripﬁmus.ngd opor:
tuic feciffe. Corollarium, _

@ Quz ab zqualibus igitur lincis rectis qbuadrata defcribuntur,2qualia funt adin
uicem:& ediucr{o.quz autem ab inzqualibus fiunt quadrata, funt inequalia: maius
quidem quod 4 maiore,minus autem quod 4 minore defcribitur.
) oo Okbpnpa Ay Pedbeoip B
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o Theorema - 33, Propofitio 47,
47 T N re@angulis triangulis,quadratum quod alatere rectim ans
lam fu%‘:cndcntc fit,equum eft quadratis quz fiunc ex late-
ribusangulum re€tum continentibus. L
O R O N T1V S.Sit re€tangulum triangulum a/b/c,cuius fub bra/& a/c/lateri-
bus c6tentus angulus,rectus exiftat.Dico @ defcripti ex b/c/quadratum,ijs quz ex
bras& a/c/fiunt quadratis,eft zgualc.Dcfcribitur crgo quadrata,per quadragefimi-
fextd propofitioné:ex b/c/quidem quadratii b/c/d/e,ex a/brverd a/b/f/g, & exipfo
a/c/quadratil a/c/h/k. Deinde per 2 punéti,vtrig; b/d/& c/e/parallela ducatur a/:
. per trigefimdprimi propofitioné. Parallelogrima igitur erunt b/l/& ¢/l quadran-

" gula. Conneétitur deniq; a/d/& c/f/linex re€tz:per primd poftolatum. Etquonid Alterius pard
ad re@tam lined a/b,atgs ad cius punétdl a,duz retz linex a/c/ &a/g/nd adeafdem ‘m b
partes du@tz,angulos vtrobig; rectos cfficiunt(recti enim f{unt,qui circa puné&i a/
cofiftuntanguli)in direttd eft igitur a/c/ipfia/g:& a/b/confequéter ipfi ak,per de-
cimiquartd propofitioné Parallelz itag;funt b/f/& c/g:fimiliter & b/k/atg;c/h.Ca
porro omnes anguli rei fint adinuicé zquales,per quartii poftulatum: erit angu-
lus a/b/f,zqualis angulo ¢/b/d. Communis apponatur angulus a/ b/ c: totus igitur

, a/brd,toti f/b/c/ angulo, pet fecundam c6muné fenten-

A X tiameritzqualis-Rurfum,quoniam per trigefima diffi-

. e / nitionem,zqualis eft a/b/ipfi b/f,atque b/c/ipfi b/d:funt
b N

N b igitur bina latera a/b/& b/d/ trianguli a/b/d, duobus fa-
™N teribus £/b/& b/c/tridguli £/b/c/ zqualia alcerum alteri.
b e & zquales continent angulos a/b/d/& f/b/cBafis ergo

asd/bafi f/c,& trianguld a/b/d triangulo f/b/c, per quar-
td zquatur'Eropo itioné. Ipfius porro triangulia/b/d;
duplum eft b/l /parallelogrimi, in eadem bafi b/d, atg;
le in eifdem paralfelis a/l/& brd/conftitutum:per quadra-
_ . gefimamprimam propofitioncm.& per candem propo-
{stionem,a/b/f/g/quadracum,duplum ipfius £/b/c/trianguli :habent enim eandem
Bafin b/fin cifdémg; confiftunt parallelis f/b/&g/c. Qua auté zqualium duplicia
funt,& adinuicé funt zqualia:per fextam cémunem fententid Igicur b/l parallelos
grammii,zquii eft/a’b/f/g/quadrato. Haud diffimili via,oftendetur c/lparallélos Reliqus pats
sramm,zquf cffe 2/c/h/k/parallelogrammo fiue quadrato.Connexis enim a/e/& 5* oftenfio
ﬁ/h/lincis redtis,per primum poftulatum:crunt rurfum a/c/e/ & brc/h/trisgula ad:
inuicé zqualia.Et cim ¢/ parallelogrdmum duplum fita/ce/ trianguli, & quadra-
tum a/clvk/ipﬁus bsc/hrtrianguli stidem duplum, per eandem quadragefimipri-
mampropofitionem:concludetur tandem parallclogrammum ¢/],2quari quadrato
asch/k. Atquib/A/& ol parallelogramma,conficiunt quadratum b/c/dse, quod fie
exb/c:quadratum ergo brc/dre,equum efta/b/frgs & achvks dc(cripti; exa/b/&
.

o L mak meae
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a‘c/quadratis. In reGangulis itaq; triangulis:& qua {equuntur reliqua,vein theo-
Notandum. rematc.Quod expedicbat demonftrare. @Hoc {pectabile & femper admiridum
N theorema, Pythagoras in his fertur offendiffc nume.

a ~ | 1is,3,4,5: velut ex obiecta potes elicere figura.in quaan-
;% s - golus quiad brrectus eft: & qualium partium a/b/latus
i ., cfttrium,&brc/quatuor,talium a/c/re€tum fubtendens
'LI . Ny e¢  angulum s/reperitur.Quinquies porro s,faciunt 25:ter

e 4 3 vero/9,& quater 4/fedecim.atqui 9 & 16/coficitit 25.
Corollarium. - )
QIn tria.n?jgg itaque rectangulis,duobus lateribus datis,ipforum adminiculo,de-
ucnire licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tum additionem,
tum {ubductionem adinuicem , & lateris feu radicis corundem inueftigationem.
Quemadmodim in dimetiendis rerum pafiim offendes magnitudinibus.
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Theorema 34, Propofitio 48.

Couerta pres I trianguliquod ab vnolaterum quadratum,zquale fueriteis 48
O quareliquis trianguli lateribus quadratis:angulus coprehen-
fus fub reliquis trianguli duobus lateribus, rectus erit.

O RONTIY S.Eftoa'b/c/trianguli quod ex brc/quadratum,zquum eis qua
exa/b/&asc/lateribus filit quadratis:aio propterea,angulibia/c/fore re@td. A da-
to enim puncto a,datz linex a/c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimi pro-
pofitioné.Et per tertiam propofitioné,ponatur adipfi a-b/zqualis:conne€tatirg;
c/d/reta,per primi poftulata. Cim igitur a/b/ipfi a/d/fit zqualis: zqui cft quod
ex a/b/quadratum,ei quod fit ex a/d,per corollarium quadragefimzfextz propofi-
tionis.Addatur vtrig;,id quod ex a/c/quadratii. Quz ex a/b/igitur & a/c/quadraca,
zqualia funteis quae ex a/c/& a/d/quadratis:per fecun-
dam communé fentétiam. Eis autem qua ex a/c/ & asd/
uadratis,zquum eft quod ex c/d,per antecedenté qua-
ragefimam{eptimi propofitioné : angulus enimc/a/d/
rectus eft. Quadratis porrd quz cxa/b/& a/c,2quum
b eft quod exb/c/quadratum: per hypothefin. Quz auté -
zqualibus funt zqualia,ea {unt zqualia adinuicé,per primi communé {ententiam.
Quadratum igitur quod ex b/c,2quum eft ei quod ex c/d/quadrato. Acqualis eft
ergo b/c/ipfi c/d:zqualia enim quadrata funt,qu ab zqualibus defcribuntur lineis
rectis. Pofita eft autem a/d/ipfi a/brxqualis,& a/c/vtrigs cdmunis.Bina ergo late.
raa/b/& a/ctrianguli a/brc,binis lateribus a/c/& a-d trianguli a/c/d/funt alterna-
- tim zqualia:bafis quoq; b/c,bafic/d/zqualis. Angulus lgitur bsasc,angulociasd,per
octaui propofitioné cft zqualis.. Eft auté c/asd,angulus rectus,per conftructioné:
& bra/ ¢ igitur angulus rectus eft. Si trianguli itaq; quod ab vno laterum qua-
dratum:&c.vtin theoremate.Quod erat oftendendum.

o P@ Primi Libri Georuetricorum Elementorum, 2
b FINIS.
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ris,In Secundum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
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Parallclogrammum reﬂangulum.

— gﬂ Mne parallelogrammum reétangulum, fub dua-
s ~."f bus retum angulum comprehendentibus rectis

e ) 'Iincis dicitur contineri.
E , 'ORONT 1YV S.€Parallelogrammum,dicitur figura qua-

o\ /Ay drilatera,ex oppofitis lateribus adinuicem zqualibus compre
e ctinA, henfa. Sunt autem parallelogrammori quatuor tantummo-

do genera:vtpote, quadratd,altera parte longius, rhombus,& rhomboides:quem.-
admodiim trigefimatertia primi libri anté monuimus diffinitione.Vtrung; porra
- & quadratum &altera parte longius,re&tangulum adpellatur:cdtinerdrg; fub dua-
bus lineis rectis ad retum conuenientibus angulum ,quarum altera in reliquam’
_ abftratiué ducta, ipfum efficit parallelogrammum. €V tex a-b/c/d/potes elicere
parallelogrammo:quod fub a/b/& a-c/lateribus, re€tum qui ad a/conprehendenti-
~ bus angulum,continetur.Non poteft enim angulus qui

D f b 4 " ada/fore rectus, quin per vigefimamnonar & trigefi-
6 0% mamgquartam propofitioné libri primi, reliqui tres an-
 eeecoe uli fintitidem recti. Imaginanda eft igitur a/b/ reéta,
Ceveos gucrc dire@a via in c: & puné&i b/defcribere latus b-d.

. SN 4 vela/c/re@tam,venire re@to fluxuin b:atg; punctum ¢/
efficere latus c/d. Tta enim abftractive defcribuntur parallelogramma retangula.
Ad quorum fimilitudinem, numerus per alium quenuis munerum multiplicatus,

Orontij Finer Dclphmatis Re-

Quid paralle

logrimum.

Quot paralle
logrammorii

genera.

Exemplum,

planum atg; fectigulum efficit numerd: vti fubieta videtur indicare figurajinqua =~

6/vnitates per §/multiplicatz,reddunt 30/planum & rectangulum numerum.
: ‘ Tvouwp af. o o
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2 Mnis parallelogrimiloci eorum quz circa dimetienté illius
Ofun’t parallelogrammorum,vnumquodg; corum‘cum'bi nis
{upplementis,gnomon vocetur. i |

) -lll].
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O RONTI1V S.€Quanquim gnomonem pfoprie intelligamus rc&angulum:
accipitur tamen fupra {cripta gnomonis diffinitio, pro quacung; figura ex duobus

‘cuiufuis oblati parallelogrammi fupplementis,& altero corum quz circa dimetié.

tem illius {unt parallclogrammor comprehenfa. Diximus autem quadragefima.

Videasprimi tertia propofitione primi libri,quanam fint parallelogramma circa dimetientem
alicuius confiftentia parallelogrammi:quz item fint corundem parallclogrammo-

Gnomonisex ram fupplcmcnta.l[Sit igitur a/b/c/dsparallelogrammum, & illius dupcucns ad:
circa verd dimetientem confiftant g/e/& f/h/ﬁarallclo‘gramma, atque illorum fup-

plementa g/f/& c/h.Dico itaque g/e/parallelogramma,

‘ri— #————® - vnicum binis fupplementis g/f/& ¢/h:;gnomonem effi-

g & cere frg/e/h,feutsash.Cui fi addatur £/h/parallclogram.
mum:totum integrabitur a/b/c/d. aut fi cidem f/ b/ pa-
rallelogrammo,gnomon circumponatur f/g/e/h:né mu-

Cur tales afs 3 d tabitur,{cd augmentabitur figura. Eft autem ciufcemo-
fumpti gnor di gnomonum tradita defCriptio,in partium oblatorum
ek in demonftrationibus paraliclogrammorum expeditiorem expreflionem,principa
liter excogitata.
' Otbgwpa @, Pebbtore  «.
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Theorema 1, Propafitio 1.
I fuerine binz recte linea, fecetdrqg; ipfarumaltera in quot=
cunque fegmenta’: retangulum comprehenfum fub duabus
- redtis lineis, 2quum eft eis que ab infecta & quolibet fegmento
re¢tangulis comprehenduntur.

OR ONT IV S.@Sintbinz re@tz lincza/b/& c:quarum altera,vtpote a/b, fe-
ceturin a/d,dve, & e/b/Aegmenta. Aio quod fuba/b/& ipfa c/comprehenfum reéts-
gulum:zquum eft cis,quz fub ¢/&a/d/& d/e/atque e/b/comprehenduntur retan-
gulis.A dato enim punéto a,datz re&tz linez a/b,reta quzdam,per vndecimi pri-
mi libri propofitionem,ad rectos excitetur angulos,cxcedens datam lineic: 3 qua
{ccetur zqualis cidem c,per tertid eiufdem primifitqsa/f. Per dadi infuper pun-

Gum fipfi a/b;parallcla ducatur f/gatque perb, d, & ¢/
punéta ipfi a/ f, atque inuicem parallelx ducantur brg,
d/h,& e/k,per triicﬁmamprimi eiufdé primi. Re¢tan.
gula igitur funta/b/f/g,a/h, d/k,& e/g/ parallelogrima.
Exhacpropo © k8 Que tbetinfuper/& b/g/& d/h/& e/k,ipfi a/freft zqua-

a d 3 b

fitione, nume lis,per trigefimamquart3 ciufdé primi.cidé quogsa/freft
rorum ab As zqualis c. ommes igitur adinuicé, atq; ipfi cAunt zqua-
rithmeticis ~

tradita collis l€s: Per primam communem {ententiam. Quod igitur {ub c/& a/d/continetur re-

gitur multipli Gtangulum,zquum eft ipfi a/h:& quod fub c/& d e,ipfi d k: atq; id quod fub eadem

catio, c& e/b,ipfi e/g/rectangulozquale Ipfis porrd a/h,d/k,& c/g/re@angulis, zquum
eft a/b/f/g/ reGtangulum(nempe totum {uis partibus integralibus fimul fumptis)
contineturq; fuba/b/& a/f,quzipfic/data eft zqualis. Datis igitur binis lineis re-
¢tis a/b/8 c,quod fub cifdem continetur reGtangulum,zquumft cis qua fub infe-
&a ¢, & quolibet ipfius a/bs fegmento comprehenduntur rectangulis.Quod opor-
tebat demonttrare. _ . -
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Theorema 2, Propofitio 2. o
2 QI re@talineafecetur vecung; : que fub tota & quolibet fegmé:
\J torum retangula comprehenjunrur,zqualia funteiquod ex

tota eft quadraro.

_ORONTIV S.qReéalinea vtcunque fecari dicitur,quz in quouis datoillius Quidreétam .
puncto,ab{g; partili determinata ratione,indifferenter diuiditur. ~ Sit igitur a/b/li- lineamvtcd,
nea rc&a,(guz vtcung; fecetur inc.Dico @ fuba/b/& ascatg; fub eadem a/b/& /by 44
coprehenta reftangula: zqua funt ei,quod ex tota a/b/fit quadrato. Ex data nang;
a/b,quadratum defcribatur a/b/dve: per quadragefimamfexed primi.Et per datum
punctum c,vtriq; & a/d/ & bre/ parallela ducatur c/f: per trigefimamprimam ciuf-
dem primi libri propofitionem.Reétangula igitur funt,a/f & c/e/parallelogrima:

' atque ipfum a/f/ﬁJE a/d/& asc, ipfum verd cve/ fub c/bs #
a T b &bre, per primam huius diffinitionem comprehenfum.
’ Etquoniam a/b/& asd/funtbinz quzdam lincz recta:
&ipfard altera,fCilicet a/b,feta eft in a/c/& c/bAegmé-
ta, ex hypothefi. Quz igitur ab infecta a/ d, & vtroque
fegmento a/c/& ¢/bscontinétur rectangula:zqua funtei,
‘e quodfub duabus lineis rectis a/b/& a/dcoprehenditur
reGtangulo , per primam huius fecundi propofitionem.
Actqui bre/ipfiasd,& vtraque ipfia/b,per trigefimam diffinitionem primi eft zqua-
lis:necnon a/b/d e/re€tangulum,id quod ex ipfa a/b/fit quadratii. Quz fub tota
igitur a/b,& quolibet fegmento a/c/& c/b, re&tangula comprehenduntur : zqualia
funt ei quod ex tota asb/eft quadrato. Quod erat oftendendum. '

Oecopnpe » Ppdocars. >
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Theorema 3, Propofitio 3.
3 ] re&a linea fecetur ‘vecunque: re¢tangulum fub cota & vno
S {egmentorum cdprehenfum,zquum eftei quod fub fegmens
tis comprehenditur re¢tangulo, el quod ex predito fegmento

fit quadrato. : ‘
O R O N TV S.€(Efto a/b/re@ta linca,vtcung; fecta in punéto c. Aio quod fub
tota a/b/& altero fegmentorum,vtpote a/c,comprehenfum rectangulum: zquum
eft ciquod {ub a/c/&c/b/Aegmeétis rectigulo cétinetur,& ei quod ex cod€ fegmen-
to a/c/fit quadrato. Defcribatur enim ex a/c,quadratiia/c/d/e:per quadragefimi-
fextam primi. & producatur d-e/in direti v(q; ad f, per fecundum pottulaci. Per
a c 1 punctumdenig;b, vtrigy&a/d & c/e/ parallela ducatur
b/fiper trigelimiprimam ipfius primi.R etigulaigicur
funt a/f-&c/fparallclogramma, per primam huius dif-
nitioné.Et quoniam a/b/ & a/d/binz quzdam videntur
d !¢ ecffelinez retz:quarii altera,vtpote a b,fecta eft per hy-
) “pothefinina/c/& c/b/fegméta.Sub duabus igitur lineis

\ : !

3
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reétis a/b/& ad/comprehéfum reGangulum a/f,zqui
cft cis quz ab infecta a/d/ & quolibet fegmento a/c/ &
c/b/continentur re@angulis : per primam huius fecun-
di propofitionem , hoc eft rectangulis a/ e/ & cf. At-
a | ¢ ?ui a/fsrectangulum, zquum cft ei quod (ub tota a-b,&
‘ egmento a/c/continctur: nam a/d/ipfi a/creft zqualis,
per trigcﬁmam diffinitionem primi.A e/porrd quadratii,quod ex codem fegmen
to a-c/defcribitur.Rectanguld denigsc/f2qui eft ei quod fub a/c/& c/b/fegmentis
cdtinetureft enim c/e/eidé asc,per ipfius quadrati diffinitioné zqualis. Sireéta igi
tur linea a/b,vtciq; fecetur in punéto c:reétanguli ub tota a/b/& altero fegmento
rum a/c/cdprchenfum,zqui eft ci quod fub a/c/& ¢/b/ fegmentis fit reGtangulo,&
ciquod ex pradito fegmento a/c/ eft quadrato. Quod oftendcre oportebat.

Qeée»;m d, Peébems  d. ¢
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Theorema 4,  Propofitio 4. :
S I re@alinea fecetur vtcig;:quadratum quod fitex tota,zqui
J eft quadratisqug fiunt ex fegmétis, & i quod bis fub {fegmen
tis comprehenditur re@angulo,
O RO NT IV S.€Sitasb/linca recta,quz fecetur vteung; in piicto ¢ Dico qua-
dratum quod ex tota fit a/ b, zquum cffe eis quz ex a/c/& c/b/ defcribuntur qua-
dratis, &bis fub a/c/ & ¢/ b/ fegmentis rehenfo rectangulo. Defcribatur in
primis ex a/b,quadratum a/b/d-e:per quadrayefimamfextam primi. Et connééta-
tur asc/dimetiens,per primum poftulatum. & Rer datum punétum c, vtrique a/d/
& bseparallela ducatur c/f/fecans a’e/dime¢dentom in puncto g.Per puntum de-
niq; g,ipfis a/b/& d/e/parallela ducatur h/k‘..ﬁcr trigefimamprimam eiufdem pri-
mi. Cum igitur a/b/d e/fit quadrari,zqualis eft a/b-ipfi bre:per trigefimd ipfius

a__ t  primidiffinitionem.Ifoleelis igitur a/bse/trianguli, qui
ad bafinae/fiuncangulihoc cft brase/& aze/b,(unt per
h k  quintam primi adinuic€ zquales. Eiu(dem porro trian

guli a/bse/tres anguli, binis funt rectis zquales:per tri-
gelimagfecidam primi. Rectus eft autem angulus qui
1 : .  3adb.rtliquiigitur angulibsase/&are/b, vni redto funt

#quales.funtautem & zquales adinuicem:vterg; igitur
dimidium eftanguli reti. Trianguli rurfum asc/g/ tres anguli, duobus reétis,per
eandem trigefimam{ecundam primi,cozquantur.a/c/g-porro angulus, rectus eft:
nempe zqualis interiori,& ad eafd€ partes qui adb,per vigefimamnoni ipfius pri-
mi.Ergo reliqui duo angulic/a/g/& a-g/c,vni recto funt zquales.fed dimidium re-
¢ti cft c/a/g/angulus:igitur &a/grc,recti itidem eft dimidul. Aequus cft propterea
angulus c/a/g/pfi a/c/g:per primam communem fententiam. Et latus confequen-
ter ac,lateri c/g,per fextam primi zqualc.Eft autem &a/k(la tus,ipfi /g, necnon
hsg/ipfi ac/zquale:per trigefimamquarti eiuldem primi. Acquilaterum eft itaq;
ascrgrhy paraﬂc]ogrammum- aio quod & rectangulum:nam angulus quiad- a,re-
¢tus eft.Re@angulum porrd fub duabus reéis lineis angulum reétd comprehen-
dentibus,per primam huius diffinitionem,ctineri dicitur. Quadratum et igitur
a/c/g/h:& zquum ei quod ex ac.  Haud diflimili difcurfu,f/k/parallelogrammd,
quadratii effe conuincetur:& zquale ei quod ex c/b/.Nam zqualis eft g/k/eidé arc,
per candem trigefimamquartd primi.  Et quoniam #quum eft h/f{upplementd
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ipfi c/k, per quadragefimamtertiam primi: & ¢/ k- id quod fub a/ ¢ &c/ b, nam
ipfia/c/ oftenfa eft zqualis c/ g . Retangula igitur ¢/ k- & h/f, zqua funt ei,quod
bis fub fegmentis comprehenditur,reangulo. Oftenfum eft autem arg/ & gres
quadratacis fore zqualia/ qua ab cifdem fegmentis fiunt quadratis.Et a/gyigitur
& ge,vnd cum crk/ & h/f,zqualia funt quadratis qu fiunt ex fegmétis, & ci quod
bis fub fegmentis comptehenditur rectangulo. Eifdem porrd a/g, gre, c/k,& hA,
Zquum cft quadratum a/b/d/c,ex ipfa a/bsdefcriptum:nempe totum fuis partibus
integralibus. Quod igitur ex tota a/b/fit quadratum : zquum eft quadratis qua
fiuntex a/c/& c/b/fegmentis, & ei quod bis fub cifdem fegmentis comprehenditur
retangulo.Quod fuerat demonftrandum. Corollariam.

l[Parallc'logrammd igitur,qua circa quadrati dimetientem céfiftunt,fore itidem
quadrata:relinquitur manifeftum.
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- Theorema s, Propofitio 5. ‘
§ CIrecta linea fecetur in 2qualia,& non @qualia:retangulum
comprehenfum ab inzqualibus feionibus totius, vni cum
guadrato quod A medio fe(tionum,zquum eft ¢i quod A dimidia

t quadraro.
ORONTIV S.€Sit rurfum a/b/linea reGa:quz bifariam feceturin punéto ¢,
atque in non zqualia,in puncto d. Aio quod fub a/d& d/b/comprchenfum rectan-
guld,vna cum co quod ¢x drc/quadrato: zquum eft ¢i,quod ex a‘c/dimidia fit qua.
drato. Defcribatur ergo exa/c,quadratum a/c/e/fiper quadragefimamfextam pri Csftruétio fis
mi.& connetatur dimetiens a/f,per primum poftulatum. per pun€um infuper d, gur=-
vtrique a/c/& c/f/parallela ducatur d/g,{ecans a/f/ dimetientem in punéto h. Rur-
fum per datum pactum h,ducatur k/l/m,ipfis a/b/& e/ £/ Yarallcla :per trigefimi-
primam ipfius primi.tandem per plictum b,ipfis ak/& c/l/ parallela ducatur b/m:
per eandem trigefimamprimam primi. His ita conftruétis,quoniam fupplemen: Demétratio
- tum g/k,zquum cft fuppleméto d/l, per quadragefima. theoremati.

a ¢ p tertiamipfius primizaddatur communea‘h.totum ergo
‘ a/g,toti a/l/ re@tangulo, per fecundam communem fen-
SR RN B ™ tentid erit zquale. At c/m/eidem a/l/eft zquale, per tri.

fimifexti ciufdé primi:funt enim inbafibus zquali-
E:s a/c/& o/b,& in cifdem parallelis a/b/& k/m. Eta/g/
igitur ipfi /m, per primam communem fententiam eft
xquale. Addatur rurfum commune rectangulum d/1. Et d/mv igitur reGtangulum,
per eandem fecundi cémunem fententiam,zquabitur gnomoni g/a/l. Atqui d/mv
re@tigulum 2quum eft ¢i quod fuba/d/& d/b/continetur:quadratum eft enimah, -
per corollarium quartz proEoﬁtionis huius:& zqualis propterea a/d- ipfi d-h,fub
qua &d/b,ipfum d'm/coprehenditur reangulil. %Jod igitur {ub a/d/& d/b/con-
tinetur rectangulum, zquum eft gnomoni gra/l. Addatur tandem commune qua-
dratum b/ f. Comprehenfum igitur fub a/ d’ & d/ b/ rectangulum , vnd cum qua-
drato h/f,zquum eft gnomoni g/a/l,atque ipfi quadrato h/f. Quadrati J)orrb /£,
@quum cft ¢i quod fu%:‘d/amcdio {ectionum: fit enim ex h/l, quzipfi d-c,per tri-
gefimiquartd primi eft zqualis. Quod igitur fub a/d/& d/b/cotinetur reétanguld,

¢ g £
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+ni cum quadrato quod ex d/c, zquum eft inomoni gra/katque ipfi quadratoh/f.
. Ipfis demum g/a/l/gnomoni & quadrato h/f, zquum eft asc/ef,quod a dimidia
asc/defcriptum cft quadratum.Rectangulum igitur comprehéfum fub a/d/ & d/br
inzqualibus {ectionibus,vna cum quadrato quod & medio fetiond d-c, zquum eft
¢i quod exa/b/dimidia fit quadrato. . Sireta igitur linea,& quz{cquiitur reliqua:
vt in theoremate.Quod oftendendum fslfccpcramus. o A
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Theorema 6, Propofitio 6.

I reGalinea bifariam fccetur,adijciatﬁr?ue ei aliqua re@ta li

nea in reGum:rectangulum comprehenfum fub tota cum ap-
pofita & appofita,yna cum quadrato quod fita dimidia, zquum
eftei quocr ex coniccta ex dimidia & appofita,tiquamex vna des
{cripto quadrato. ' : o
O RONTIVS. QEfo arb/linea refta,fecta bifarid in puncto c: cuireta qua-
dam linea b/d/in dire@tum adijciatur.Dico,quod fub a/d,& d/b7 comprehenfum re-
&igulum,vni cum eo quod ex ¢/b/quadrato:zqui eft quadrato quod ex ¢/d. Fiac
enim ex ¢/d/quadratum c/d-e/f,per quadragefimamfextam primi: & connectatur
¢/d/per primum poftulatum.Per punétum infuper b, vtrique cre& d/f,per trige-
fimamprimam ciufdem primi,parallela ducatur b/g,quz fecet dimetientem e/d/in
puncto h. Rurfum per punétum h,ducatur k/l/m,ipfis a/d/& e/f/parallela: necnon
per a/punétd, verig; ¢/l & d/m/ parallelaa/k, per eandem trigefimamprimam pri.
mi. Clmigitur a/c/ equalis it ipfi /b per hypothefin, & a/d/ipfi k/m/parallela:
zquumeeft a/l/parallclogrammum,ipfi c/h/parallelogrammo, per trigefimamfex-

- ¢ 4 tamprimiEidem porroc/h, zquum eft h/f/fupplemé-
& tom: per quadragefimamtertiam ciufdem primi.Et a/ls
x ( / o Igitur ipfihf, per primam communem fententiam eft

- aquale . Addatur vtrique zqualium commune ¢/m. to-
tum igitur 2/m- re@angulum, gnomonil d- g, per fe-

d ¢ cundam communem fententiam zquabitur.Atquia‘m/

_ eftzquale ei,quod {ubasd’ &d/ b/ comprehenditur re-

Gtangulo: continetur enim{uba/d/& d/m,qua‘eft zqualis ipfi d'b, nam b’ m’ qua-
dratti eft,per corollarium quartz huius fecundi.Comprehenfutm igitur fub a-d &
d/b/reCtangulum, zquum eft gnomoni I/ d/g.commune rurfum addaturl-g,quod
per idem corollarium quartz huius eft quadratum.Quod igitar fuba/d/&d-b/c5-
tinctur reGtangulum,vna cum l/g/quadrato:zqui cft gnomoni l-d/g,& cidem qua-
drato 1/g. Ipfis porro gnomoni I/d-g, & quadrato I’ g: #quum cft c/d/¢/f/ quadra-
tum.& quadratum l/g, zqud eft ci quod ex c/b: eft enim I/h/(ex qua fitipfum I-g/

~ quadratum)zqualis iﬁﬁ o/b,per trigefimamquarti primi. Reéanguld igitur fub

asd,hoc eft fub tota a/b/cumadpofitab-d,& ipfa b/d-adpofita comprehenfum,vna
cum quadrato quod fit i dimidia c/b: 2quil eieft quod fitex c/d,hoceft ex dimidia
c/b, & adpofita b/d, tanquim ex vna deferipto quadrato. Quod demonftrare fue-
rat operzpretium. ‘ -
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Theorema 7,  Propofitio 7. |
~ S I re®alinea fecetur vecunque:quod i tota &ab vno fegmen-
torum vtraque fiunt quadrata,eequalia funtrectangulo com-
prehenfo bis fub tota & dicto fegmento, & ei quod 4 reliquo feg-

mento fit quadrato.
ORONT IV S.q[Data enim recta linea a/b, vtcung; fecetur in pun&toc. Aio
ex tota a-b, & vno fegmentord, vtpoteasc,vtraq; defcripta quadrata:zqualia fore
ei;quod bis fub a/b/& a/c/cotinetur re¢tangulo,& eiquod ex c/b/fit quadrato. Ex Figure pies
ipfa enim a/b,defcribatur quadratum a/b/dve,per quadragefimamfextam primi:& Parate-
connectatur a/e/dimetiens,per primum poftulatum.Per pun@um deinde ¢, duca-
tur ¢/fipfis a/d/& bresparallela,fecans a/c/dimetientem in g. & per idem punétd
g vtrique a/b/& dse/ parallela rurfum ducatur h/k: per trigefimamprimam primi
Erunt igitur h/c/& f/k/parallelogramma,circa dimetientem a/e/cofiftentia,qua-
drata:per quartz huius corollarium. Et quoniam c/k/&h/f/fupplementa,funt per Demsfiratio
quadrageimamtertiam ipfius primi adinuicem zqualia.addatur verique,commu. theerematis.

a__¢ b ne quadratum h/c. Totum igitur a/k,toti a/f,per fecun-
' dam communem fententiam erit zquale.Eftautem a/k/
hi—3 k  2quum ci quod fub tota a/b,& fegmentoa/c/continetur

. re€tangulomam a/c,ipfi a‘h, per quadrati diffinitionem
cft zqualis.Rc&angulis itaque a/k/& a/f/zquumeeft id,

a e  quod bis fub a/b/& a/c/ continctur re¢tangulum. Eifdé
' porro a/k/& a/frre€tangulis, zquatur gnomon fra‘k, &
quadratii infuper h/¢(bis enim cum ipfis a/k/&a/f/re€tangulisincluditur quadra-
tum h/c)gnomon igitur f’a’k,vna ci quadrato hc, zqualis eft ci quod bis fub a/bs
& asc/comprehéditur rectangulo.Addatur rurfum cémune quadratum f/k. Gno-
mon igitur f/a/k,vni cum quadratis h/c/& f/k:ei quod bis fub a/b/& a/c/cdtinetur
re&tangulo,& ipfi quadrato f/k/cft zqualis. Atqui f7a/k/gnomoni, & quadrato f/k:
®quum eft a-b/d/e/quadratum.Igitur quadratum a/b7d/e,vna cum quadrato hrc:
@quum eft coprehenfo bis fub a/i/& a/c/rectangulo,& ipfi f/k/quadrato.Sed asb/
d/e/quadratd,cx tota a/b/defcripti eft.& h/c/quadratum,id quod fub a/cAegmen-
to.fk/autem xquale ci, quod fit ex reliquo fegmento c/b: fit enim exg/k,que ipfi
ob;per trigefimamquarta primi eft 2qualis. Quod igitur ex tota 2/b/& fegmen-
o a/c/vtrag fiunt q@adrata:zqualia funt re¢tangulo comprehenfo bis fub tota a/b,
& dicto fegmeéro a/c,& ei quod fub reliquo fegmento cb/fit quadrato. Si reéta igi-
tur linea:&c. vt in theoremate. Quod oportuitoftendifle. =~ . ... o
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8 SI reGtalinea fecetur vecunque : retangulum comprehenfum
quater fub tota & vno fegmentorum,di eo quod ex reliquo
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fegmento eft quadrato,zquum eft ei quod fitex tota & pradicto
fegmento tanquam ab vna defcripro quadrato.

O RONTIV S.(Eftoa b/retta linea,vcunque fecta in punctoc. dico ?ubd re-
¢tangulum quater {ub tota a/b,& vno fegmentori,vtpote b/c/comprehen{um,vna
cum quadrato quod fit ex a/c:equum eft ei,quod ex a/b/& eodem fegmento b/c,
tanquam ab vna defcribitur quadrato. Producatur enim a/b/in directum verfus
d,per fecundum poftulatum:& ponatur b/d/zqualis ipfi b/c,per tertiam primi. Ex
a/d/ autem defcribatur quadrati a/d/e/f, per quadragefimamfextam ciufdem pri-
mi:& connetatur dimetiens c¢/d,per primum poftulatum.Per trigefimamprimam
deinde ipfius primi,per c/& b/punéta,ipfis ase/& d/f/parallelz ducitur c/g/& bk,
dimetiétem e/d/fecantes in piictis h,l:& per eandem trigefimiprimam,per punéta
h/& Lipfis a/d/&e/f/parallelx rurfum ducantur m/n/o/& p/q/r. Etquoniam per
conftructionem c/b/ipfi b/d eft zqualis:& q/1/ipfi c/b,necnon I/r,ipfi brd,per trige
fimamquartam ptimi.Eft igitur q/1/2qualis ipfi I’r, per primam communem fen-
tentiam:quz enim zqualibus zqualia funt,ea funt 2zqualia adinuicem.& h/n/cofe-
quenter,ipfi n-o/itidem concludetur zqualis. Parallelogrammum itaque b/r/2qui
eftipfi /L, & proinde q/n-ipfi l-o/parallelogrammo zquale,per trigefimamfextam

a __¢ & __4a ipfius primi:{unt enim b/r/ & ¢/I7in zqualibus bafibus,
| ac in eifdem parallclis conftituta,fimiliter & q/n/atque

P q"“ T lro.Atqui c/l/& loAfuppleméta eorum quz circa dime-
" —hZ In 1o tientem h/d/funt parallelogrammorum, per zuadragc'
fimamtertiam eiufdem primi zqualia funt adinuicem.

Igitur b/r/& q/n/parallelogramma, =quis funt zqualia
parallelogrammis:& zqua propterea adinuicé,per can-
‘ dem primam communem fententiam. Quatuor igitur
¢ & k. brello,& qm,funt adinuicem xqualia: & quadrupla
confequenter ipfius ¢/l.  Infuper quoniam b/r/& q/n/parallelogrima,per corol-
larium quartz huius funt quadrata:zqualis eft b/l/ipfi b/d,& q/bvipfi q/l,per ipfius
quadrati diffinitionem.Eidem porro b/d/zqualis eft c/b,per coftructionem:& b/l
igitur ipfi c/b,per primi communem fententii eft 2qualis.Ipfi rurfum c/brzqua.
Iis eft q/],necnon c/q/ipfi b/l/zqualis, per trigefimamquartam primi:& c/q/igitur
ipfi q/],per cand¢m comunem fententid eft zqualis.ac q/h,cidem q/l/zqualis pr.
oftenfa eft:& c/qvigitur,ipfi q/h,per ipfam primam communé {fententiam eft zqua-
lis.Patuit auté,quod & h/n/ipfi n/ositidem ®qualis eft. Parallelogrammum igitur
a/qipfi p/h,nécnon h/k/ipfi n/fs,per trigefimamfexti primi cozquatur:{ant enim
arq/& p/hvin bafibus zqualibys/ac in eifdé para]lclis,(?militcr & h/ksatq; n/f/con
fhituta. Ipfa verd p/h/& h/k,funt turfum adinuicé zqualia,per quadragefimater
tiam ipfius primi:nempe fupplementa corfi,quz circa Eimctimté ¢/Ifunt paralle-
logrammorum.Et a/q/igitur &n/f/ parallelogramma,zqualibus funt zqualia pa-
rallelogrimis:& zqualia proptetea adinuicé,per prirai communé fententid. Qua.
tuor igitur a/q,p/h,h/k,& n/t, zqualia {unt adinuicem: & quadrupla confequenter
ipfius a/qparallclogrimi.Oftenfum eft autem,g & b/r,c/l,l0, &q/n, quadruplid
funt ipfius c/L.O¢to igitur parallelogrima,m/d/g/gnomonéconftituentia,quadru
plum efficiunt totius a/l/parallclogrimi.Eft autéa/l parallelogrimi,ei quod fub
a/b/&brc/cdtinetur reGangulo zquale:nam b/l,ipfi brc,zqualis oftéfa eft.Reétan-
gulum igitur quater fub a/b/&b/c/coprehenfum,zquum eft gnomoni m/d/g.Ad-
datur commune quadratam m/g.Quater igitur fub a/b/&b/c/comprehenfum re-
@anguli,vnd cii quadrato m/g:zquatur gnomoni md/g,& cidem m/g/ quadrato-
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Ipfis porrod gnomoni m/d/g,& quadrato m/ g: zquum eft quadratd a/d/c/f£.Com-
prehéfum igitur quater fub a/b/& b/d/rectangulu,vna cum quadrato m/g:zquum
cft,per primam communem fcntcnngm,xpﬁ quadrato g/d/c/ﬁAtqui m/g/quadra-
‘tum xzquum cftei, quod ex a/c: fit enim ex m/h, quz cidem arc, per tr:"gc imam.
‘quartam primi,eft 2qualis.Quadratum auté asd/c/f, zquum cft ei,quod ex a/b/&
brc/tang ex vna deferibitur quadrato:data cftenim brd,ipfi b/vzqualis.  Sireéta
igitur linea a/b,fecetur vtcunque in punéto cretangulum comprehenfum quater
fub tota a/b/& fegmento b/c, cum co quod ex reliquo fegmento a/c eft quadrato,
zquum cft ciquod fit fub tota a/b,& przdicto fegmento b/c/,tanquam exvna de-
{cripto quadrato.Quod demonttrare fueratoperzpretium. :
T Oxdgnpa S Pedbeas o.
. Ap W8 ypeepph o undh Gg 16e uod &nGe,me &md vEp dvloap iie $Ang TSP TuspLTOp
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Tenpaydrov. Theorema o, Propofitio 9.
o I recta linea fecetur in 2qualia & né zqualia:quz ab inzqua-
libus totius fegmenti fiunt quadrara,dupla func eius quod 2

dimidia, & eius quod 2 medio feétionum fic quadratorum.

O RONTTY S.€Secetur enim a/b/reca bifariam,in punéto c:& in non zqua-
lia,in d.Aio quod defcripta ex a/d/& d/b/quadrata,dupla funt corum quz ex a/¢/
& c/d fiunt quadratorum. A dato enim punéto ¢, datz rectz linez a/b, recta linea
c/e/ad rectos excitetur angulos,per vadecim primi:& vtrique ipfarum a/c/& c/bs
ponatur zqualis,per tertia eiufdem primi.Conneétitur deinde a/e/& e/b, per prie
mum poftulacd.Per punétd infuper d,ipfi c/e/ducatur parallella d/f: atg; per pun-
Gum f,ipfi a/b/parallcla ducatur £g,per trigefimamprima ipfius primi.conneéta.
tur tandem a/f, per idem primi poftulatum. Cum igitur ac/fic zqualis ipfi c/e:
erit per quintam primi, angulus case,xqualis anguloa/esc. Et quoniam trianguli
csa/c/tres anguli,funt zquales duobus rectis,per trigefimamfecundam ipfius pri-
mi,rectus eft auté quiad c:reliqui igitur anguli c/ase/& ase/c,vni reto funt 2qua-
les.funt auté 2quales adinuicem,vterque igitur c/a/e/& ase/creéti dimidius eft.Ee
proinde vterg; cordl qui ad bafine/b, ofcelis c/c/b, dimidius eft reti.Itag; totus

e ase/bsangulus,rectus eft. Rurfum,quoniam e/g/f-trian-

L—"
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guli tres anguli,binis reétis funt zquales,per candé tri- -
, g\ f gefimamfectidam primi. rectus eft autem quiad g:nam
/

zqualis interiori & oppofito ad eafdem partes,quiad ¢,
a“ ¢ b pervigefimamnonam primi.dimidius item rectieft,qui
{ub g/e/f Reliquus igitur qui fub e/f/g, rectiitidem eft
dimidius.Ambo igitur cidem,vtpotc dimidio vnius rechi,funt zquales:X zquales
propterca adinuicem,per ‘Primam communem fententiam.Et latus confequenter
c/g lateri g/f/zquale,per fexta primi.Haud diffimili via,latus f/d,lateri d/b/caclu-
ditur zquale. His ita przoftenfis,quoniama/c/zqualis et ipfi c/e:zqud eft qua-
dratii quod fit exa/c,ei quod ex cre/fit quadrato:per corollariii quadragefimafex-
t ipfius primi.Eis porro quz ex a/c/ & c/e/fiunt quadratis,2qui eft quod ex ase/
defcribitur, per quadragefimamfeptimam ciufdem primi:& propterea dupli cius
quod fitex ac. quod emum binis zqualibus eft zquale;alterutrius zqualid duplom
&ft. Item quoniam zqualis cft e/g/1pfi g/f:zquum eft rurfum per idem corollarid,
defcriptum ex e/g/quadratum,er quod fit ex g/f. Bifdem porro quadratis qu ex
e/g/& g/f,zquum eft quad fit ex e/f, per eandem penultimam primi-Duplum cft
c.ij,

Seclid® & pris
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fus demdftras
tionis.
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e igitur quod ex e/f/quadratum, cius quod ex g/f/deferi-
| ; bitur.Atqui g/f/ipfi c/d/eft zqualis, per trigelimiquar-
. gl N\ tam primi : & ab 2qualibus rectis, zqualia defcribuntur

quadrata, per corollarid ipfius quadragefimzfextz pri-
B milibri. Quod igitur ex ¢/ {7 quadratum, duplum eft
eius quod fit ex ¢/ d. Oftenfum eft autem, defcristﬁ ex

- )

a/c/quadratum,duplum fore cius quod ex a/c. Defcriptaigitur ex ase/& e/t qua-

drata, dupla funt eorum quz exa/c/ & c/d/ fiunt quadratorum. Eis porro quz ex
ase/& c/f/quadratis,zquum eft id quod ex a/f/defcribitur,per quadragefimamfe.
ptimam primi:rectus eft cnim angulus a/c/ f. Defcriptd igitur ex a/f/ quadratum,
duplum eft corum quz ex a/c/& ¢/d/ fiunt quadratorum. Ei rurfum quod ex a/f7

- defcribitur quadrato,zqua funt quz exa/d/& d/f/quadrata,per candem quadrage

{imamf{eptimam primi:rectus eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnona ipfius
primi.Qua igitur ex a/d/& d/f/ vtraq; quadrata, dupla funt corum quz ex a/c/&
c/d/fiunt quadratord. Atqui d/f/zqualis eft ipfi d/b:& ab 2qualibus lincis,zqualia
defcribitur quadrata,per allegatd quadragefimafextz primi corollarid.Defcripta

igitur ex a/d/& d/b/ quadrata,eoril quz ex a/c/&c/d/fiunt quadratord dupla funt.

Coftrultio fie
gurz.

Oftéfio theos
rematis.

Si recta igitur linea:&c. vt in theoremate. Quod oftendendum fufceperamus. .
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: Theorema 10, Propofitio  10. .
S I re@alinea fecetur bifarid,apponaturauté ei quzpii re&ta li-
\J neain re¢tum:quod ex tota cum appofita,& quod ex appofita
vtrag; quadrata, dupla funteius quod ex dimidia, &eius juod ex

adiacéte dimidia &ad iunéta,tangex vna defcriptori quadratord.

O RO N T 1V S.[Data ecnimasb/retta linea, bifariam fecetur inc: addatirqs
eiin dire¢tum recta quazdam lineab/d-Aio quéd ex a/d/& d/bsvtraque quadrata,
dupla funteorum quz exa/c/& ¢/d-fiunt quadratorum. Excitetur enim per vnde-
cimam primi,a puncto c/datx retx lincz a/d, ad angulos rectos c/e: ponattirque

vtrig; a/c/& c/b/zqualis,per tertiam ipfius ptimi.conne@antur deinde a/ e/ & e/b,

pet prim{ poftulatum.Et per ¢/punctum,ipfi a-d/parallela ducatur ¢/ f:nccnon &
per pun&tum d,ipfi c/e/parallelasd/fper trigefimamprimam eiufdem primi.In pa-
rallelas igitur c/e/& d/f,recta lineaincidens e/f,interiores & ad cafdem partes an-

.gulos cre/f:8&e/f/d,binis retis per vigefimamnonam primi, efficit zquales. Atqui

re/frangulus,minor eft ipfo c/e/ f: duo itaque anguli bre/f/& e/f/d, & re€tac/, in
bre/& d/frre€tas incidente caufati,binis rectis funt minores. Produétz igitur ¢/by
& f/d,ad partes b,d,tandem concurrent,per quintum poftulatum. Producitur igi-
tur,per fecundum poftulati:& conueniant in puncto g.& connecatura/g,per pri-
mum poftulatum. Cum igitur a/c/fit zqualis ipfi c/e:erit per quintam primi an.
gulus c/a/e/zqualis angulo ase/c.Et quoniam trianguli e/a/c/tres anguli,binis funt
rectis zquales,per trigefimamfecundam primizrectus eft autem,qui ad c.Reliqui
igitur c/ase/& e/asc/anguli,vni reéto funt zquales: qui cum fint zquales adinuicé,
vtetq; dimidius eft recti. Et vterq; propterea c/e/b/& e/bsc, qui ad bafin e/ b,ifo-
{celis ¢/c/b,tecti dimidius eft. Ergo totus ae/bangulus eft rectus. Infuper, quonid

IO
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per trigefimamfecundam primitriangulib/d g/ tres anguli, funt 2quales duobus
reétis:rectus autem eft qui ad d/(nam zqualis alterno e/c/d,per vigefimamnonam
primi) & d/b/ g/ recti dimidius eft (zqualis fiquidem ad verticem pofito ¢/ b’ e,
per quindecimam ipfius primi)reliquus igitur angulus b/g/d, dimidius itidem eft
recti.Ambo ergo d/b/g/ & b/g/ d’ anguli, eidem (hoc eft dimidio vnius reéti)funt
@quales:& zquales propterea adinuicé, per primam communé fententid.hincb/d/
latus,ipfi d/g/lateri,per fextam primi refpondenter zquatur. Prarerea, quoniam
e/£/g/trianguli tres anguli, binis rectis, per candem trigefimamfecundam primi,
funt rurfum zquales : retus cft auté quiad f,(nam zqualis oppofito quiad c, per

¢ trigefimamquartam eiu{dem prim)& e/g/t/reti dimi-
" diuseft. reliquus igitur f7e/g/ dimidius itdem eft recti.

e
\b .] Acqualis igitur eft angulus f/e/g,ipfi ¢/g/f,per primam
a €.
—~

'd communem fententiam:& latus conlequenter e/f/lateri
f/g,per fextam primi zquale. His ita deméftratis,quo-

g mia zqualis eft a«c/ipficre:quod igitur ex a/c/quadratd,
zquum cft ei quod ex cre/fit quadrato,per corol}arium_quagira gelimzfexte ipfius
rimi.Eis porrd que exa/c/& C/c/ﬁuntquadratls: zqui eftid,quod ex a‘e/ deferi-
gitur,pcr quadragcﬁmamfcptimam primi. qud igitur ex a‘e/fit quadratum, du-
plum eft elus quod ex a/c. Item,quoniam zqualis eft ¢/ £, ipfi f-g: qua ab ipfis de-
{cribuntur quadrata, funt rurfum admuncc;n zqualia Eifdem porro quz ex e/f/&
£ g/fiunt quadratis,zquum eft ex ¢/grdefcriptum quadratum,per candem quadra
gefimamfeptimam primicretus eft enim qui ad frangulus. Quod igitur ex e/g/fie
quadratum,duplum cft eius quod ex e/f.Aequalis autem eft e/f/ipfi c/d,per t-nFcﬁ

Dem3gratio
nis refo lutio,

mamgquarti primi:& quz ab zqualibus retis defcribuntur quadrata , zqualia funt -

adinuicem,per ip{um quadragefimziexte primi corollarium.Quod igitur ex e/g/
fit quadratum,duplum eft eius quod ex ¢/d.Oftendimus autem defcriptiiex a/ ¢/
quadratum,dupli itidem fore civs quod fit ex a/c.Quaz igitur ex-a/e/& e/g/verags
quadrata,duplafunteorumquz cxa’c & csd/ fiunt quadratorum. Eis aute quz ex
a/e/& e/g/fiunt quadratis,zqud cft rurfum quod ex a/g/defcribitur,per ipfam qua-
dragefimamfeptimam primu:rectus eft enun ase/g,angulus.Defcriprum icaque ex
a/g/quadratum,duplum eft corum quz ex a/c/¥ c/d/ frunt quadratorum.Ei demil
quod exa’ g/ fit quadrato, 2 ualiafunt qu ex a/d/& d-g/ quadrata defcribuntur,
per fepius allegatd quadrage imamf{eptimi primi:quoniam a/d/g angulus rectus
eft.Ergodefcripta cx a/d/&d grquadrata,corli quz ex a/c/& c/d fiunt quadratord
dupla funt.Acqualisponro oftenfa d/b,ipfi dg:& vnius propterea quadratumalte-
rius quadrato 2qui fore neceflum eft. Quod igitur ex tota a‘b/cti adpofitab/d,
& quod ex cadem bsd/adpofita vtrag; quadrata:dupla funt eius quod ex a/c/dimi-
dia, & cius quod ex adiacente dimidia c/b/& adiuncta b/d/tanquam ex vna deferi-
ptorum quadratorum. Quod demonftrare oportebat.
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Problema 1, . Propofitio 11
‘ Atam rectam lined fecare:vt quod ex tora & alterofegmen=
to comprehenfum re@angulum,2qui fit ei quod fit ex reli=
quo fegmento quadrato. -

ORONTIV S.qEforettalincaa/b:quam oporteat ita fecare, vt quod ex tota
C.ll’.



Confirmatio
problematis.

54 'GEOMET. ELEMENT.

a/b,& altero fegméto comprehendetur re&angulum, zquum fit ¢i quod 4 reliquo
fegmento fiet quadrato. Ex a/brigitur,defcribatur quadratd asbscrd, per quadra-
gefimamf(extam primi.Ipfa poftmodim c/a,bifariam fecetur in puncto e,per deci-
mam ipfius primi.& per primum poftulatum, conne&atur ¢/ b recta. producatut

‘deinde c/avin recti verfus f,per fecundum poftulatum:atg; ipfi bre, fecetur 2qua-

lis ¢/f,per tertiam primi. Per ipfam rurfum quadragefimamfextam primi, defcri-
batur ex a/f,quadratum a/f/g/h: & per idem fecundum poftulatd,producatur i/h/
dire@eink. Se@a eft igitur a/bsin punéto h:idque tali ratione,vt quod fuba/b/&
b/h/comprehenditur re&tangulum,zquum fit ¢i quod ex a/h/fit quadrato. Recta
enim linea c/a/fe@a eft bifariam in punéto ¢,cui in reGtum adpofita eft a/ficompre-
henfum igitur fub c/f/& f/a/re€tangulum,vnd cum quadrato quod fit ex ¢/2,2qui
eft quadrato quod ex ¢/ {7 defcribitur, per fextam huius propofitionem. Data eft
autem ¢/ 7 ipfi e/b/zqualis:& qua ab zqualibus rectis quadrata defcribuntur,funt
adinuicem zqualia . Comprehenfum igitur {ub ¢/ f/ & f/ a/reCtangulum, vna cum
quadrato quod fit cx e/a: zquum cft ci quod ex e/bsde-

e — {cribitur quadrato. Quadrato rurfum quod fit ex e/b,
zqualia funt quz ex c/a/ & a/b/ defcribuntur quadrata,
“ per quadrageflimamfcptimam primi R etangulum igi-
8 tur quod fub c/f/& f/a/continetur, vna cum co quod ab
& b e/a/fitquadrato:zquatur cis,quz ex e/a/& a/b/Alt qua- -

dratis. Auferatur quadratum quod ex e/a/vtrique com-
mune.Reliquum ergo quod fub ¢/’ & f7a/continetur rectangulum: zquum eft i
quod ex abrdefcribitur quadrato,per tertiam cémunem fententid.Atqui a/bsc/ds
quadratum eftid,quod fit ex a/b.& c/g/rectigulum,zquum ei quod fub c/f/ & fra,

continetur:zqualis eft enim f/g/ipfi f7a, funt enim eiufdem quadrati latera. Recta-
gulum igitur c/g,2quum eft quadrato a/b/c/d. Auferatur pars c/h, vtrig; commu- .

nis.Reliquum itaq; re€tangulum d/h, reliquoa/g/ quadrato, per eandem tertiam
communem fententiam eft zquale.Porro d/h/rectangulum,zqui eft i quod fub
a/b/&b/h fegmento continctur:eft cnim b/d,ipfi a/b/zqualis, per ipfius quadrati
diffinitionem.a/g/ verd, zquum cft ei quod cxi/a/ reliquo fegmento fit quadrato:
defcriptumeeft enim ex a/f,qu ipfia‘h/rurfum zquatur.Comprehéfum ergo fub
a/b/&b/h/reCtangulum, 2qui eft ei quod exa/hy fit quadrato. Dataigitur reéta
linea a/ b, tali ratione fe&a eft in punéto h: vt comprehenfum fub tota a/b, & vno
{egmentorum(vtpote b/h) reGtangulum, zquum fitciquod ex reliquofcgmento

- va/fit quadrato.Quod faciendum {ufceperamus.
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| Theorema 1, Propzftio 12,

N obtufiangulis triangulis, quod ab obtufum anguli fubten-
Idcnte latere fit quadratum,maius eft eis qua fiunt ab obtufum
angulum compre%end étibus lateribus quagratis : cdprehenfo bis
fub vno eorum, que funt circa obtufum angulum, in quod pro=
tratd cadit perpendicularis,& aflumpto extrinfecus fub perpen-
diculariad oll)atufum angulum.

12
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O RO NTIVS. Sit triangulum obtufiangulum feu amblygonium a/b/c, ha.
bés obtufum angulum qui ad b.producatur ergo ¢/blatus in re€tum verfus d, per
fecundum poftulatum:& per duodecimam primi,i dato pun&oa,in produétum la
tus c/b,perpendicularis ducaturasd.Aio g defcriptum ex a/c/quadratum, eis quz
ex a/b/& b/c/fiunt quadratis,maius cft,comprehé(o bis fub d/b/& b/c/ reGtangulo.
Cum enim re€ta c/d,vecung; fecta fitin b: deferiptum igitur ex d/c/ quadratum,
zquum cft eis quz cx d/b/& b/c/quadratis,& ci quod bis fub d/b/&bc/cprehen-
ditur rectangulo,per quartam huius fecundi.His autem zqualibus,addatur cému.
ne quadratum quod ex a/d.quz igitur ex a/d/& d/c/vtraq; quadrata, zqua funt eis
quz ex a/d,& d/b,& b/c/fiunt quadratis,& bis comprehenfo fub d/bs & b/c/reétans
gulo.Quadratis porrd qua ex a/d/& d b,2quumeft id quod fit ex a/b, per quadra.
gefimamfeptimam primi:rectus eft enim angulus quiadd. Quadrata igitur qua
a . exa/d/& dss,eis quz fiunt ex a/bs &b/e/ quadratis {unt
o zqualia,& ci quod bis fub d/b/& brc/ continetur rectan.

gulo. Quadratis rurfum quz exa/ d’ & d/c, zquum cft
quadratum quod ex/a/c,per eandem quadragefimamfe-
a= . o ptimam primi.Quodigitur exa/ c/fit quadratum,zquii
eft eis quz ex a/b/&b/c/ fiunt quadratis, & comprehen.

fo bis fub d/b/& b/c/re@tangulo. Superatigitur defcriptum ex a/c/quadratum, ea
quz exa/b/&b/c/fiuntquadrataicdprehenfo bis fub d/b/& b/c/re@igulo. Inob-

Dedu&io the
orematis.

tufiangulis igitur,feu amblygonijs triangulis:& quz fequuntur reliqua. Quod opor

tuit oftendifle.
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Theorema 12, Propofitio  13.

te latere fit quadratd, minus eft eis qua ex acutum anguli com-
prehendétibus lateribus fiunt quadratis:comprehenfobis fub vno

eorum, qu funt circa acutum angulum in quod perpendicula--

. ris cadit,& fumpto intus fub perpendiculariad acutum anguld.

O RON T 1V S.gSit datum oxygonium,fiue acutiangulum triangulum a/brc,
& datus in eo acutus angulus qui a! . Duaatur itagsin latus b/c, 3 punéto a; quod
in eo non eft,perpendicularis a/d:per duodecimam primi. Dico quadratum quod
fit exasc,minus effc eis quz ex a/gf& B/c/fidit quadratis,comprehenfo bis fub c/b/
&b/d/rectangulo. Rettafiquidem linea b/c,fedta cft vecung; in plicto d:quod igi-
tur cx tota c/b/& fegmento b/d vtrag; quadrata,zqualia funt comprehéfo bis {fub
tota ¢/ b/& eodem fegméto b/d/ rectangulo, & ei quod ex reliquo fegméto d ¢ fic
quadrato:per feptimam huius fecundi.  Addatur ipfis zqualibus, cdmune quadra-
“ti quod fit exa/d: quz igitur ex c/b/& bsd/& d/a/fiunt
a . .

- quadrata,zqualia funt comprehenfo bis fubc/b/& brd/
rectangulo,& cis quz ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,pet
fecundam communem fententid.Eis autem qua ex brd/
& d’ a/ fiunt quadratis, zquum eft id quod ex a/ b/ de-

b 4 ¢ feribitur, per quadragefimamfeptimam primi: reGtus
- ‘ ¢.ulf.

, IN oxygonijs triangulis,quod ex acutum angulum fubtenden

Sfimaria thes
orcmatis ofté&

fio.



Notandum,

V't conftitug,
da figura.

56 GEOMET. ELEMENT.

a cft enim angulus quiad/ d . Igitur quadrata quz fiunt ex
a/b/& brc,zqualia funt bis fumpto fub ¢/b/& bsd/rectan.
gulo, & eis quz ex a/ d/ & d/ ¢/ fiunt quadratis. Eifdem
portd quz ex a/d-& d/c/fiunt quadratis,zquil eft rurfum
1d quod ex a/c/defcribitur,per candem quadragefimamfe-
ptimé primi:retus eft enim, qui fub a-d/c/angulus. Quz
igitur ex a/b/& b/c/vtrag; quadrata,zqua funt bis comprehenfo fub ¢/b/& brd re-
&angulo,& ci quod ex a‘c/eft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/fit qua-
dratum,ab ijs quz ex a/b/& b-c/fiunt quadratis,comprehenfo bis fub c/b/&b/d/re-
&angulo. Inoxygonijs itags,vel acutidgulis tridgulis: &c.vt in theoremate.Quod
oftendere fuerat operxpretium. Corollarium.

@ Hinc facilé colligitur,huiufcemodi perpendicularem,in re¢tagulis triangulis,ne-
ceflario coincidere {uper ipfius triangult latus,hoc eft,neq; intra, neg; extra trian-
lum:in amblygonijs vero extra, & in oxygonijs intra. Non poteft cnim in am-
lygonijs neqs in oxygonijs,cum ipfo trianguli latere conuenire : obtufus enim vel
acutus angulus,foret zqualis reéto,contra vndecimam & duodecimam diffinitioné
primi.Similiter necin amblygonyjs intra,vel in oxygonijs extra poteft incidere:ciic
enim trianguli exterior angulus, minor effet interiore & ex oppofito,contra deci-
mamfextd 1pfius primi.@Nec te fugat infuper, quod hic de latere oxygonij pro-
ponitur tridguli:verum etiam habere,de quocung; fatere angulum acutum tam in
rectangulis quim amblygonijs triangulis fubtendente.

B'. P 4 c
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Problema 2, Propofitio 14.
DAto re&tilineo,2quum quadratum conftituere.

14

OR ONTIVS.QEfto datumrectilined a:cui oporteat zquale uadratum con- .

ftituere. In primis ergo ipfi a/rectilinco,zquale conftituatur parallclogrammum
re&angulum b/c/d e:per quadragefimamquintam primi. S1 igitur c/e/& e/d-late-
ra fuerint adinuicem zqualia:conitabit iam 1pfius problemaus intentio,erit enim

. bresd esparaliclogrammum quadratum.At fi latus cve- ipfi e/d/non fuerit zqua-

le,alterum corum erit maius:efto maius c/e.Producatur igicur c/e/in re¢tum ver-
fus f, per fecundum poftulacum: detirque e-f, 1pfi e-dzqualis,per tertiam primi.
Reéta infuper c/f-diuidatar bifariam in punéto g,per decimam eiufdem primi.

. Et centro g,interuallo autem g/c/aut g f,{emicirculus defcribatur c/h/fper tertit

Dembftratur
_problema.

poftulatum.Et per fecundum poftulatum,producatur d/ein re@tum vique ad h:&
connedtatur g/h/recta,per primum poftulacum. Hisita conftructs,quoniam re-
¢ta lincac/ f fcCta eft in zqualia in g/ & in non zqua-
lia in puncto e:retangulum igitur comprehenfum fub
c/ ¢/ & e/f, vnd cum quadrato quod ex e/ g, #quum eft
ei quod a dimidia g/ £/ defcribitur quadrato, per quin-
tam huius . Aequalis eft autem g- ?/ipﬁ g/ h, per deci-
./B mamquintam diffinitionem primi: & ab zqualibus li-

b

-

a neis rectis, zqualia defcribuntur quadrata, per corol-

£
tur {ub c’e/& e/f/retangulum,vna cum quadrato quod

ab e/g:zquum cft ei quod ex g/h/fit quadrato.Ei porro quod ex g/h-fit quadraro,

larium quadragefimaz{extz primi.Comprehenfum igi-
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zqualia funt ca, quz cx gre/ & e/hv defcribuntur , per quadragefimamfeptimam
primi: rectus cft enim angulus qui ad ¢, per decimamtertiam, aut vigefimam-
nonam ipfius primi. Comprehenfum igitur {ub c/e/ & e/f/ re€tangulum,vna
cum eo quod ex gre/fit quadrato:zquum eft ijs, qua ab eadem gre/ & ipfa
c/h/ fiunt quadratis. Tollatur id quod ex g/ ¢/ fit quadratum,vtrifque
zqualibus commune. Reliquum igitur re@angulum fub ¢/ e/ &
c/frcomprehenfum,zquum erit defcripto ex e/h/ quadra.
' to: per tertiam communem f{ententiam . Ipfi porrd
fub c/e/& e/f/comprehenfo rectanguloyzquum
~ eft bresdres parallelogrammum: ipfa enim
-e/fdatactt zqualis e/ d. Igitur bres
de/parallclogrammo, 2quum
eft id quod ex e/h/fit qua--
dratum, pet primam
- communem fen . <z
. tentiam.Ei-
demrur
- fum
brodres
~ parallelogram
B mo,zquum cft datil «Z
a/rc&ilincum,gcr conftru-
- &ionem.Per eandem itaque pri-
mamcommuncm fententid,
dato a/retilinco:zqui e

» cftidquodexes - «Z

fit quadra- .

tum. )
Quod fuerat conftituendum.
"o Secundi Libri Geometricorum Elementorum ez
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Diffinitiones. |

AR Equales circuli: funt quord dimetiétes funt equas 1
| lcs, vel quorum quez ex centris funt zquales.

o Al 'Quales tibi reprafentant fubferipti /& breirculi. Hine patet circus
fer:lligm |\ €/ SO /4 lorum non zqualium diffinitio.quorum enim dimetientes,vél quz ex
zqualif cone BTN AN | centris fuerint inzquales: & ipfi quoque inzquales erunt circuli. Mas
tio. 2o T ior auté -erit,

cuius dimetiens , vel quz ex cen: [ ;\ m : m
tro maior : minor verd, cuius dis ' ¢
metiens,vel qua ex centro minor \u w W:
extiterit. veluti funt ¢/ & dreircus
lizquorum ¢, maior eft ipfo d. ) . )
CEVIGx kikAY Lpdrfiddoe AigaToce, iats Gewmomoplim T8 rikhs Kod inCxMopohn du Tiuw p
xukhop. ’
Re&a linea circulum tangere dicitur:quz circuli cangens & eies 2
&a,circulum non fecat. o

e £
Quedirali  Hanc tibi repraefentat e/f, tangenscirculum g/ h, in pun&to
fecat. quidem g.Quz igitur cadit intra circulum:eie®a, circulum fe*
care perhibetur . veluti refta ky I, quz datum ks I/ mycirculum
interfecat. ‘

€xikhoi ipdrficddou & MiNap Myoirm,a’mméﬂémm &AW p,Bv Tipvouarp eMiNss. _
Circali fefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe inuicem tangé 3

tes,{e non inuicem fecant.

teculi e Quales effe videntur nso/8& ospicirculisin o/punéto fefe inuicem cBtingentes. Clym porrd
Ch lm"ﬁ ‘; . wnius circunferentia, alterius ins

greditur circiiferentiant: tunc hus
iufcemodi circuli, fefe diciitur in+ n P q t
terfecare. Veluti circuliq/ t/s, &
r/sit, in punétis quidemr/ & s/ fe

mutuo interfecates.

Ceprinhaiooy emixap T wci1es tuodo Npovro, Smupact aws F wabfs in” kumie xdlinm &-
76;48;:?& 1Gu dapudsop. 5 bemixdphipamyte’ Hp it palop xdteT@- witf.

In circulo zqualiter diftare centro recte linez dicuntur:cima 4
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centro ineas perpendiculares ducta funtaequales . Magis auté di=
ftare dicitur:in quam maior perpendicularis cadit.

Quemadmodim in asbsc/dscirculo, cuius centrum e, exifté:
tes linez reftz a/b/& ¢/d,zqualiter ab eodem centro e/diftare
cenfentur:propterea quod e/f/& e/g/perpendiculares,funt ine
uicem zquales. In dirculo potrd h/k/l/m,cuius cétrum n, b/ ks
plus diftare dicitur 3 centro n, quam I/ m : quoniam perpen:
dicularis n/o,maior eft n/p.

l[‘rpi}:m utffc)\s,ifk? o gbuex sy op oxipe, Kt iueéga‘kod KUKNS ThMgepdao’.
5 Sectio circulizeft figura comprehéfa fub re@a linea, & circuli cir-
cunferentia,

b In exemplum habes a/b/c/& dre/ficirculorum feiones:fub
m e reftis a/ s & d/ f, & a/ b/ ¢/ atque d/ e/ 7 circunferentijs com-
. /\\ prehenfas. Quarum a/ b/ ¢ centrum iucludens,maior eft ipfa
a o ed F dresfr extra ¢entrum conftituta.

Crpipa]G- & ywvin 15,5 wexopchn bt v ibdus’,@ kixhz atugrpcao’. -
6 Seétionis anfulus: eft qui fub recta linea,& circuli circunferentia

comprehenditur.

Cuiufmodi eft angulus brasc,antecedentis defcriptionis:fub a/c/reta, 8 asb/ circunferen:
tia comprehenfus.aut e/d, f/angulus,qui fub re@a d/f,& descircunferétia continetur.Quos
quidem angulos mixtos vocitare folemus:id eft,fub refta & curualinea comprehenfos.
Cep Tpipam § yuvie g, 3ep i aic wfotedecs’ 7 7 puipafos Augbf m onpliopy) & dv-
T8 4OF i wigame s ivbeioeo’, g ¥i kg 7 i poeros ih g6 X DB a1p iubEios.is e O LJM
yovie Xzxd T8p a6y Becsp tvbadp. A

7 Infetione auté angulus eft:cim in circunferentia fe@ionis con-
tingit aliquod punétum,& ab eo in rectzlinez fines,qua bafis eft
fectionis,re@z linez coniunguntur. Contencus auté angulus, fub

coniungtis rectis linciseft.
’ Quemadmodim ex fubiecte defcriptionis angulis g/h/k,&
Um/n,deprehenderelicet. A piicto enim h,in fines ipfius rete
g-k(qua bafis dicitur)reéte linez h/g/& h/k/coniunz:angus
& =~ { \, lum ipfum g/h/k/in datafectione,& ad pun@um h/conttituiit.
~ : Idem cenfeto de I/mynvalterius fectionis angulo.
oy 3 ok mbdiixsoouThb puvicp iudGo daohauCiroai mve TIiedap, inr ixding Nyio
PorCuivou i poovine. - ’
8 Cum verd comprehendentesangulum reé¢linez,aliquam fufci-

piunt circunferentiam:in illa angulus effe dicitur. .
- ' Veluti funt o/p/& prq/lineg reGe,angulii qui ad pun&ii p/
R " comprehendentes,& orp/q/fufcipiétes circunferentia. Inipfa
igitur circunferétiaorp/q, comprehenfus angulus effe dicitur.
$ Qudd fi re@z linez angulum conftituétes,ad centrum conues
/ \ niant circuli : comprehenfus tiic angulus in centrodicetur effe
>t circuliyveluti angulus r/s/t,{ub re@is 1/s/& srtsex ¢cftro. s/pros

: deuntibus comprehenfus.

@Topids $ sbuhs Bripy8aop o ef uohBe aud ¥ xukNssadf i ywrie P wepuxdufpop oxfiper
Rzstre F Tt yoviep whrx 3By wwlabp,kod i emmhapbaropuing 55° LuTBp TipIpteaco’s
9 Se&tor autem circulizeft ctim ad centrum circuli fteteritangulus,

Sectio, maior
minor.

Anguli mixti

Angulusincg
m‘
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comprchcnfa'ﬁgura fub angulum comprehendentibus rectis lis

neis, & affumpta fub eis circunferentia.

Cuiufmodi effe videtur figura /s/t/antecedentis defcriptionis,fub reétis lineis rrs/& stz
angulum c{ui ad centrum s, conftituentibus, & circunferentia r/t/comprehenfa. Differt igis
tur feftor a fe&ione circuli.

Qopciae 7pipeme kKNS 351, 708 Rexd e yaoviows iGes, i of ol ock ywvioes 1Ges &MANocts éoipe
Similes fectionescirculi: funt qua angulos zquos fufcipiunt, vel
in quibus anguli fibi inpicem funtzquales.

Vi {ubie@z circuli fe€tiones asbay & dse/fiin quibus anguli b

qui ad b/& e,funt inuicern zquales.Quanuis itagy circuli feciz - e
ones fuerint inzquales, Poﬂ’unt nihilominus effe fimiles.Nam :
fimilitudo feGionum refpicit titummodd fufceptord angulos 3 "

rum zqualitaté:nd autem datarum fectionum magnitudinem.
quéadmodiim angulori magnitudo, non linearum angulos ipfos comprehendentium quis
titatem: fed earundem linearum folam refpicit inclinationem.

’ I ' Poofhnpa @, Ppdbearg «
OU lofch TO- rUKNS P xorTpop twpdip. :

Problema 1, .Propoﬁtio I.
JAti circuli,centrum inuenire.

O RO N TV S.QEfto datus a/b/c/circulus:cuius oporteat inuenire
centrum.Ducatur in ipfo a/bsc/circulo,reta quzdam linea b/c : qua bi-
p— fariam fecetur in d,per decimam primi.Eta puncto d,datz rectz linex
bsc,ad angulos retos excitetur d/a,per. vadecimam eiufdem primi : producatiirgs
in reCtum vique ad ¢,per fecundum poftulatum. Secetur tandem asc/ bifariam in

|

puncto f,per ipfam decimam primi.Dico,g f/punétii,centrum cft ipfius datia/b/es -

arculi. Si enim non fuerit in a/e/linea recta,crit igitur extra cam.cfto (fi poffibile
fiin g:& connectitur g/b,g/d,& g/c/reta,per primum poftulatum. Et quoniam
bd,ipfi dc/eft 2qualis,& viriq; cdmunis d-g:binz igitur b/d/& d/g/ridgulib/d g,
duabus g/d/& dc/ trianguli g/d c, funt altera alteri zquales. Bafis quog; brg, bafi
) , - g/ (f;g/forct centrumcirculi) per decimiquintam pri-
mi diftinitionem cflet zqualis . Per o€taud igitur ipfius
primi, angulus b/d/g, angulo g/d/c/ fub zquis lateribus
comprehenfo,refpondenter 2quarctur.Retaitaq; linea
_gvd,incidés in recta b/c,efficeret verobig; angulos zqua-
les:ergo re€tos,per decimam primi diffinitiané. Rectus
igitur effet b/d/g/ angulus. Atqui b/d/a/ reus eft, per
conﬁru&ioncm:(unté recti omneszquales adinuicem,
per quartum poftulatum.Et b/d g itaq; angulus,zquus
efletangulob/d a:totus videlicet fuz parti,contra noni communéfententii.-Reta
enim d/a/cadit interb/d/& d/g: diniditq; proptereaangulumb-d g.Non cft igitur
centril a/b/c/circuli in g.Haudg;iiﬁimilitcr oftendemus,g necalibi § in pacto f.Igi
tur froentrd eft daci circulia/b/c. Quod inucniendi fuerat.
Corollarium,
Si igitur incirculo re@alinca,aliam quandam ream lineam bifariam,& ad re-
€tos fecucritangulos:in ipfa diuidente erit centrum dati circuli. :

I0
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: Theorema 1, Propofitio 2. ,
2 QI in circuli circunferentia duo fuerint run&a vtcunque cona

tingentia: ad ea punétaapplicatareftalined, intra ipfum cir-
culum cadit. L o .
O RON T VS. Sit abrescirenlus:in cuius circunferentia fint b/& c/vtcung;
contingentia punta. Aio ¢ conexa ex b/in c/reta linea,cadit intra circulum a/brc
Si enim non cadit intra:coincidit igitut in comprehenfam circunferentiam, vel ca- Oftenfio ruri
" dit extracirculum.Atqui reta ipfa, cum ipfius circuli circunferétia minimé poteft f“&m““'
conuenite:non differret enim reétum i curuo.Cadat igitur,fi poffibile fit,extra cir- P ’
culum a/b/c.& inuento ipfius circuli centro d,per primam huius, fufceptég; picto
¢/in brescircferentiazconneantur d/b,d/e,& d/c/reétz linez,per primum poftu-
' latum:producatﬁrq;fcr fecundum poftulard, recta de/
-in diretum vique ad f;hoc eft, in cam quz extra cadere
conceffa eft.Erunt igitur d'b,d’e,& d/¢,adinuicem zqua
les,per decimamquintam diffinitionem primi: & d/f/in-
fuper maior ipfa d-e,per nonam communem fententi.
Triangulum 1gitur erit d/b/f/c,atq; ifofceles : quoniam

d/bszqualis cft ipfi d/c. Vnde per quintd primi, anguli
. e d/b/c/& d/e/b,qui ad bafin b/f/cerunt adinuicem 2qua-
les. T'riangulii infuper erit d/b/£,& ipfum b/f/latus,pro-

du@um in c.exterior igitur angulus d/f/c, maior eritin.
teriore & ex oppofito d/ b/ f, per decimam{extam ipfius primi. Ifﬁ porrd d/b/fr
angulo,oftenfus eft zqualis d/c/£& d/frc igitur angulus, ipfo d-c/t angulo maior
erit:quz enim funt zqualia ciufdem funt zqué minora,per feptima comunis fen-
tentiz conuerfionem.In trianFlllo igitur d-c/fangulus quiad f,maior erit angulo
qui ad c.Omnis porrd trianguli maius latus,fub maiori angulo fubtenditur,per de-
cimamo&auam eiufdem primi.maius igitur erit latus dc, ipo d £. Ipfi autem d-c,
aqualis eft d’e,vtiduper oftendimus.Et d-eigitur maior erit ipfa d/f,minor vide-
licet maiore;feu pars toto:quod per nonam communem fentétiam eft impoflibile.
Non cadit igitur connexa ex bsin c/reCta,extra circulum a/b/c, neg in circunferen-
tiam b/e/c: igitur intra. Quod oftendendum fuerat.
: | oubenpa By Tebkais y N :
Ap od xiNG {vbEa 7is §f5: T3 wodTe,iubEap Tvar pi 86 F nofBa dlise wipvyynod mebe 3¢
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\ . Theorema 2, Propoﬁtia 3.
3 I in circulorecta linea quzdam per centrum extenfa, quans
dam non per centrum extenfam retam lineam bifariam fe-
cuerit : & ad angulos rectos ipfam difpefcet. Et fi ad angulos res
&os ipfam difpefcat:bifariam quog; ipfam fecabit. ‘
ORON TIVS. Sit datus a’ b2/ circulus, & illius centrum d :reta verd li-
nea per idem centrum extenfa fitaf,quz aliam quandam reétam lineam b/c/non
duétam per centrum, bifariam in primis fecet, in punéto . Aio quod & ad reétos
| ' e
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cam fimul difpefcit angules. Conne@antur enim d/b/& d/c/reCta,per primum po
ftulatum.Ciin igitur ex hypothefi reta bre/fic zqualis e/c,& e/d/verig; commu-
nis:binz igitur b/e’ & e/d/trianguli bse/d, duabus d/e/& e/c/ trianguli d/e/c/ funt
zquales a%tcra alteri.bafis quog; b/d,bafi d/c/eft 2zqualis,per decimamquinti diffi-
nitionem primi.Angulus ergo b/e/d,angulo d/e/c/fub zquis lateribus comprehen
fo,per octauamipfius primi,eft zqualis.Reta itag; d/e/confiftens fuper recti br, -
efficitvtrobiq; angulos adinuicem zquales:ergo retos,per decimam ciufdem pri-
mi diffinitionem. Rectus eft igitur vterque angulorum qui fub bre/d/ & dresc,

f:;; ef'“?;"d:z R @Secet rur{um eadem ‘a/f/,datam ipﬁn} bscsad reos
pre angulos. Dico, @ & bifariam eandem verfa vice diuidet.

cedentis. " . ) .
‘ Eadem nanque figurz manente difpofitione , quoniam

vtergs; angulorum qui circa e/reétus efl, per hypothefin:
rectangula igitur funt bre/d & dre/c/triangula. quz igi-
tur ex b/e/& e/d/vtrag; fiiit quadrata,zquafunt ei quod
exb/d: fimiliter & quz ex d/e/& e/, i quod fitexdre,
perquadragefimam{eptimi primi.Quadrata porrd que
. - fiunt ex b/d& d/c,2qualia fgnt adinuicem,per quadra-
gefimzfextz primi libri corollar@um:rc&a enim b/d,ipfi d/c/eft zqualis,per deci-
mamaquintam ipfius primi diffinitionem. Quz autem zqualibus xqualia funt:ea
funt inuicem zqualia,per primam communem fententiam. Quz igitur ex bre/ &
¢/d/fiunt quadrata,zqua funt cfs, quz ecx de/& e/c. Tollatur cémune quadratum
quod fit ex e/d:reliquum ergoquadratumquod ex bre,reliquoquod fitex esc,per
tertiam communem fententiam eft zquale. Acequalia porro quadrata funt,quz ab
zqualibus retis defcribuntur:per idem corollarium quadrafcﬁmz{'cxtz primili-
bri.Acqualis eft igitur b/e/ipfi e/c. Ttag; fi in circulo reta linea quedam: & qua
fequuntur reliqua.Quod demonttrare oportebat. o
. . - Oudpnpa » Pedbeare a, o
™ Ap of Uk dlio iubGox TEprwarp &RiNar’y pi S 7B kokmeou eloa,bu Fipvsay khe
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o Theorema 3, Propofitio 4.
‘ SI in circulo bine re@z linez fefe inuicem fecuerint non per 4

centrum extenfz:{efe inuicem bifariam non fecabunt.
O RO NTI VS. €Efto datus a/b/c/d circulus:in quo binz reétz linez a/c/ &
b/d,non per centrum extenfz, fefe inuicé fecent in pun@o e.Aio g altera alteram
bifariam non fecat in codem punéto e. Inucniacur ¢énim centrii daticirculi a/b/c/d,
fitg; illud f,per primam huius:& conne&atur ¢/f/reta,per primum poftulacum.Si
Deméftratiol igitur a/e/ipfi e/c/fuerit 2qualisirecta e/f/per centrum extenfa,eandem a/c/né du-
abimpofibili ¢,y percentrum bifariam fecabit, &ad retos igitur angulos, per tertiam huiys.
Rectus erit itag; a/e/f/angulus. Haud diffimiliter fi bre/fit zqualis ipfi e/d: cadem
e/f/per centrum edudta,ipfam b/d/non per centrum ex-
tenfam,bifarii &ad re¢tosquog; fecabitangulos,per ei-
\ dem tertiam huius.Rectus erit igitur angulus b/e/f.At-
d qui reGtum itidem fore monftrauimus a/e/ £/ angulum:
~ {untg; reti omnes inuicé z?ualcs, per quartum poftu-
latd. Aequus eritigitur bre/f/angulus, ipfiangulo aze/f
. Angulus porro ase/f, eft pars ipfius b/e/fanguli: recta
fiquidem e/a,caditinter bre/& c/f/retas, dividieg; pro-
~ pterea ip{um angulum bre/f. Totus itag; b/e/f/angulus,
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fux partiase/frerit 2qualis: quod per noni comuné fententii eft impoffibile . Si in
circulo igitur a/b/c/d/binz retz linex a/c/& brd,fefe inuicé fecuerint né per cen-
trum extéfz:fefe inuicé bifarid non fecabunt. Quod oftendere fuerat operzpretid.

Oeipnpex 4 Peobeats ¢,
Ap o xvrNot Tipvsorp aRiNs,olk ison ku W 3 Gevd wofFop.

- Theorema 4,  Propofitio .
; SI bini circuli fefe inuicem fecuerint : non erit eorum idem

J centrum, - \ :

O R O N T 1V S.Bini enim circuli a/b/c/& d/bre, fefe inuicem fecent in duo-

bus punéis,quorum alterum fit b.Dicoquod ipforum circulor@ non eft idemcen
trum. Si enim fuerit poffibile,vt idem habcant centrum:efto illud f. & conne@an- ofentio rurs
tur £/b/& f/c,per primum poftulatum:txtéditirg; per fecundum poftulatum,eadé fumab impor

C f/rezin re€tum vigsad e.  Si igitur f/punctum,fuerit cen fibili

trdi circuli a/brc erit f/c/ipfi £/b/zqualis, per decimam.-
;luinmm diffinitionem primi.Si idem quoque punGum

, centrum extiterit ipfius d/b/e/circuli:zqualis rurfum
erit f/e/eidem /b, per candem decimamquintam diffi-
nitioné.Binz igitur £/c/& f/e,cidem f/b/erlic 2quales:&
zquales propterca adinuicé,per primi communé {enté-
] tid. Acqualis igitur eritf/e/ipfi f/catqui f/cpars eftipfi-
us Fre:totd igitur effet zquale fuz partiOmne porro totd eft {ua parte maius,per
noriam communem f{ententiam: igitur punéum f, non eft commune centrum da-
torum a/b/c/& d/brercirculord. Sibiniitag;circuli:& quz fequiitur reliqua. Quod
receperamus oftendendum.

Oedgnpe & Tgoseors s
E Apdido ko SpdrilorToce &RiNwp aids,ebk (s &uTBy P &uad kelBop
s Theorema s, Propofitio 6. - -
¢ I duo circuli fe adinuicem tetigerine: eorum non eft idem

centrum,. .

OR O N T 1V S.qDecirculis potiffimiim intelligit Euclides,quorum vnus in-
tra alid collocatur. Tangdrtigitar {e bini circuli a/b/c/& d-b/e,in pacto b.Dico rur 1dem qui pre®
fum,quod ipforum circulorum non et idem commune centrum.Si id enim fueric ;’ugs“;gi'n mo.
poffibile:efto illud f.& connetantur f'b/&fre,pet primi poftulatum: & per fecun- gpg;, P
dum poftulatum extendatur in re¢tum f/c/in punctumec.  Si f/igitur punctum,fic '
centrum a/ bs ¢/ circuli: zqualis eric £/ ¢/ ipli f/ b, per decimamquintam diffini-
tionem primi Item fi idem punéti f,centrum fuerit cir-
culi d/bsezzequalis rurfum eritfre/eidem £/b, per eidem
decimamquintam ipfius primi diffinitioné . Binz igitur
f/c & fre,cidem f/b/erunt zquales:& propterea zquales
adinuicem,per primam communé fententiam. Ergo f7c,
xqualis erit ipfif/e. eft autem fre,pars ipfius f/crota igi
tur f/c,{uz parti f7e/cozquabitur. quod per nonam com
muné {ententiam non videtur eflc poffibile. Ergo pun-

- &um f, non eft idem commune centrum eorundem cir-
culorum a/b/e/& d/bse,intus fc adinuicem tangentium(nam de ijs qui fe tangunt
extra,per {c fitmanifeftum)Si duoigitur circuli:&c.vin theoremate.Quod opor-

tuit oftendifle. .
' £.ij.




Pars prima
theorematis.

Secunda pars
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Theorema 6, Propofitio 7.

I in diametro circuli aliquod contingat punétum quod mi-

nime circuli centrum fit,ab edque punéto in circulum quz-
dam reétzline® procidant:maximaerit in qua centrum, minima
vero reliqua. aliarum verd,{femper propinquior ei quz per cen=
trum extenditur, remotiore maior eft. Duz autem folim re&te
linez 2quales,ab eodem puno in circulum cadunt, ad vtrafque

artes minima. ,

O RONT V S.(Efto datus circulus a/c/e/h,cuius centrum f, dimetiens verd
a/fre,& contingens in co punétum g,quod non eft circuli centrum:procidentes au
tem ex eodem puncto g/in ipfius circuli circunferentiam linez recta,fint g/b,g/c,
& g/d.  Aioprimim, ¢ g/a‘eft omnium maxima,& g/e/minima: aliarum porrd,
g/b’ipfi g/a/propinquior, maior ipfa g/c,atq; g/c/remotiore g/d/maior. Conne-
&itur enim £/b,f/c,& f/d/rectz,per primum poftulatum. Cum igitur f/2,ipfi £/b,
per decimiquintam diffinitionem primi, fit qualis,& vtrig; communis f/g: binz
igitur g/f/& f/a,duabus g/£/& f/b/(‘l)mt zquales. g/f/porro & f/b,maiores funt ipfa
g/biomnis fiquidé triangulibina latera,reliquo funt maiora quomodocungs affum-
pta,per vigefimam primi.Et gra/igitur,ipfa g/b/maior eft:que enim funt zqualia,
ciufdem funt xqueé maiora, per ipfius fextz communis {ententiz conucrfionem.
Item quoniam zqualis eft f/g/ipﬁ f/c,& g/f/rurfum vtrig; communis:bin igitur
g/f/& t/bstrianguli g/f/b,duabus g/f/& f/c/trianguli g/frc, funt zquales altera al-
teri.Atqui g/f/b/angulus,maior eft ipfo g/f/c/fub zquis lateribus comprehenfo:re-
&a cnim frc,cadit inter £/b/& f/g,& diuidit propterea ipfum angulum g/£/b.Bafis
itag; g/b,bafi g/c/maior eft,per vigeimamquartam primi.Similt difcur{u,g/c/ipfa
a g/d/maior oftendetur.Infuper quoniam f/g/& g/d/ ma-
1ores funt ipfa f/d,per ipfam vigefimam primi, & zqua-
lis eft fre/ipfi £/d, per decimamquintam ciufdem primi
diffinitionem:igitur f/g/& g/d, maiores funt cadem fre,
quz enim funt zqualia,civfdem funt 2qué minora,per
{feptimz communis fententiz conuerfionem. Tollatur
‘comunis f/g:ergo reliqua g/d reliqua g/e, per quintam
communem {ententiam crit maior. Omnium itags ma
¢ ~ ximaeftg/ a, minima vero reliqua g/e : aliarum porro,
g/b/maior ipfa g/c, & eadé g/c/ipfa g/d/ itidem maior. @ Dico praterca quod ab
codem punéto g,duz retzlinez coincidunt zquales,ad vtra(g; partes ipfius g/e/
minima:vtpote ipfi g/c,zqualis verfus h.Ad datam enim rectilincam g/f,datimgq;
in ca punétum f,dato angulo retilinco g/f/c:equalis angulus rectilineus conftitua
tur g/f/h,per vigefimamtertiam primi . conneatur deinde g/h, per primum po-
ftulatum.Cam igitur £/c,ipfi f/h/fic 2qualis,per decimamquint ipfius primi diffi-
nitionem,& g/f/vtriqscommunis:binz ergo g/f/& f/c/trianguli g/f/c,duabus g/f/&
f/h/trianguli g/fhfunt altera alteri zquales:& #quos inuicé comprchenduntan-
gulos,per céftructionem. Bafis igitur g/c,bafi g/h,per quartam ciufdem primi eft




LIBER  IIL é

zqualis.@[Aio tandem,quod ipfi g/c.ab.codem punéto g,alia quim g/h/non cadet rertia pars.
equalis.Si enim id poffibile fucricautilla cadet fupra punétum h,vel infra.Si ceci-
derit fupra verfus a:tunc ipfa cricpropinquior ¢i qu per centrum,vepote ipfi g/a,
ergo maior ipfa g/h/remotiore,per primam partem iam demonftratam:& maior
confequenter ipfa g/c.Quod i detur incidere infra punétum h,verfus e: tunc ipfa
linea, remotior erit ab eadem ga/quz per centrum. crgo minor ipfa g/h/propin-
quiore,per candem praoftenfam primam partem:& minor igitur ipfa g/c. Simili.
ter oftendemus,g necipfi g/h/alia quam grc/dabitur 2qualis,abeodem punéto g,
& ad partes bsd. De cateris quibufcungs,idem refpondéter fubfequetur. Igitur
fi in diametro circuli aliquod contingat punctii: & qua fequuntur reliqua . Quod
demonftrandum fuerat. |
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Wl & pemefl Bre onpeis @ g Yapivgs.wBp § EMwp dd i iypiop & {harisng, Tiig kewdregdy
PorpindTap. to§ povop iwbioes ivax MRocmreoByTau a8 oHpcis o Top wkNop iq’ indTe
ex THg ENxisns. :

Theorema =, Propofitio 8.

8 S I extracirculum fufcipiaturaliquod pun&tum,ab eéque pun-
&o ad circulum deducantur reétzlinegaliquz,quari quidem
vna per centrum extendatur, reliqua vero vtcunque:In couexam
circunferentiam cadentium rectarum linearum, maxima eft,quz
per centri du&a eft:In curuam vero circunferentiam cadentium
re&arum linearum,minima eft, quez inter punétum & dimetien=
té iacet.minimz vero propinquior : fcmpcr remotiore minor eft.
Duz autem tantum re¢tz line,ab eo punéto cadunt zquales,ad
vtralque partesminimz. :

O R O N T IV S.@Eftocirculus a/bsc, datum vero punétum extra circulum d¢

a quo in ipfum circulum procidit reétz linez d/a,d/c,d/f,& d/b, curuam ciufdem

circuli circunferentiam in punétis g,h,k,c,di{?cﬁ:étcs:quarum dasper ipfius circu-

li centrum(quod fit I)extendatur.Dico primum,gina/ b/ conuexi circunferétiam Prima pars

S ' cadétium rcfgarum linecarum,maxima cft d/a,perl/cen. " theorematis.

trum cducta:& que illi vicinior d/e,remotiore d/f ma.
ior,eadémg; d/f/maior ipfa d/b.Conneétantur enim le,
I/£,&/b/re&tz linez, per primum poftulatum. Et quoa

niam zqualis eft l/a/ipfi le,per decimamquintam diffi-

nitionem primi,& vtrig; communis dl:tota igitur d-a,

ipfis d/ I/ &I/ ¢, per fecundam communem fententiam

cft zqualis. Atqui d/I, & l/e/bina ipfius d/l/e/ erianguli
latera,funt maiora reliquo d/ ¢, per vigefimam primi:

& ipfa igitur d/ a, maior eftipfa'd’ c. zqualia enim eiof®

dem funt 2qué maiora, per {extz communis fententiz
couerfionem. Infuper,quoniam Le/ipfil/f,per eandem
decimamquintam diffinitionem primi cft fzqualis ' &

-dif.




é6 GEOMET. ELEMENT.

vtrig; comunis d/1: binz igitur d/1/& e/ tridguli d/lve,
duabus d/1 & l/f/trianguli d/Lf,(unt zquales alteraalte.
ri, per candem fecundam communem fententiam. An.
- gulus porrd d/l/e,maior eft ipfo d/If/ {ub ®quis lateri.
Ezs coprehenfo:re@ta fiquidél ficaditinter d/l-&Iv¢,di-
viditq; propterca ipfum angulum d/l-e.Bafis igitur de,
bafi d/f,maior eft,per vigefimamquarti primi.Ec proin.
de d/f/maior eftipfa d-b.Igitur d-a/maxima eft: & d-e/
ipfa d/f,atq; d/f/ipfa d/b/maior.q[Dico prazterea,g inci
entid incurui circunferentii g/c,minimaeft dc& quz
ipfi d’c/mjnime propinquior,(gcmpcr remotiote minor,
hoc eft,d/k/ipfa d/h,& d/h/ipfa d-g.Conneétantur enim
Lg,I/h,& Vk/re€te,per primd poftulati.-Et quonii trian
guli d/k/1,bina latera d/k/& kI, reliquo d/l,per vigefima primi funt maiora:toll4-
tur l/c/ & k/l,que per decimiquint ipfius primi diffinitioné funt zquales.Reliqua
igitur dc,reliqua d/k,per quintam communem fententiam erit minor.Item, quo-
niam trianguli d/h/l,a limitibus lateris d/I, duz re¢tz linez d/k/ &k/I/ intror{um
conftituuntur: ipfz igitur conftitutz, reliquis ipfius trianguli lateribus d/h/& h/l,
per vigefimamprimam ipfius primi,funt minores. Auferatur I'b/&l/k, per jpfam
decimamquintam diffinitionem primi,adinuicem zquales.Reliqua igitur d/k,reli-
qua d-h/minor erit,per candem quintam communé fententiam.Etd-h/propterea
minor eritipfa d'g. Minima iigitur eft drc: & qua illi propinquior d-k/ minor ipfa
Tettiapars. d/h,cadémg; d-h/remotiore d-g/itidem minor. CAio tandem,quod binx tantum
zquales,d punéto d,in circulum ipfum a/b/c/cadunt,ad vtrafque partes ipfius dcs
minimz:vtpote,ipfi d-h/vna tantum ®qualis,ad altera partem ipfius d-c,verfus m.
Ad retam enim d/l;atque ad datum in ea pun&tuml,dato anguYo retilineo d/I/h:
zqualis angulus recilineus conftituatur d/I/m, per vigefimirertiam primi.& con-
ne@atur d’m,per primum poftulatum.Ciim igitur ['h/ipfi I/m/fit zqualis,per de-
cimamquintam ipfius primi diffinitionem, & vtri?’uc comunis d-kbinz igiturd- 1/
& Ihtrianguli d/1/h,duabus d1/& I/mv trianguli dA/m, funt zquales altera alteri:

& zquos inuicem comprehendunt anﬁxlos',pcr conftrutionem. Bafis igitur d/h,
bafi d’m,per quartd primi eft zqualis.Neq; ipfi d-halia cadit zqualis,przter d/m,
& ediuer{o.Aut enim caderetinter h/& m/punétaztincg; minor effet verag; &d hy
& d/m,nempe vicinior ipfi d/c’/minim®.vel caderet extra piicta h/& m/verfus a: &
tiic remotior cffet ab cadem minima,& propterea maior ipfa d-h/vel d’m,per pri-
mam parté iam demontftratam. Idem quogs,ac non diffimili via licebit oftendere,
de reétis in conuexam ciufdem circuli circunferétiam coincidentibus,ad vtrafque
partes ipfius d’a/maximz’ Non cadunt igitur ab codé pun&to d,in circuld ipfum
a/bre,plures duabus reétis lineis zquales,ad vtrafg; partesipfius d-c/ minimz,aut
d’a’maximz. Si extra igitur circulum : &c, vt in theoremate. Quod tandem erat

oftendendum. Corollarium,

@ Quz igitar 4 picto extra circulii dato,in circulum ipfum cadunt rectz linc2,ab
ipfa minima,vel maxima (qu# per centrii) qué diftites zquales funt adinuicem,
& & diuerfo,fiue in conuex, fiue in curud inciderint ciufdem circuli circiiferétiam.
S oY TITE 2 Peébeaie 8. ‘ .

Ap kOichs AyoRl 71 owpGiop oidsy&and 5 T8 owpseis mds 6 kikAop meazitwaip wAciss B
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Theorema 8, Propofitio 9.

S Lincirculo fufcipiatur punétum aliquod, & ab eo punéto ad 9

Pars feciida.
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circulum cadant plures quim duz re¢linez zquales: fufceprum

unétum,centrum ipfius eft circuli. - :
ORON TIV S.Sitintra circulum a/b/e/ fufceptum pli@um d: i quo in cun-
dem circulum cadant plures quim duz reét= linez inuicé zquales,d-a,d/b, & d-c.
Aio quod pun&tum d, eft centrum ipfius circuli a/bsc. Connetantur enim a/b/&

b/c/retz,per primum poftulatum:fecetirg; bifariam a/b/in pun€o ¢,& b/in pi- -

¢to f,per decimam primi.connectantur rurfum d/e/& d/f,peridem primum poftu
latum:& per fecundum poftulatum,producantur in dire¢tum vtrobique ad pun&a
quidem g, hv&k)l.  Cum igitur ase/fit zqualis ¢/b,& vtrique communis ¢/d:binz

' igitut a/¢/& e/d/triangulia/e/d,duabus bre/& e/dstrian

.k '
' li bresd,funt zquales alteraalteri:bafis quog; d/a,ba-
a/\ Eud/ »per bypod?cﬁn cft atqualis-AngulusCI igi?ur ased,
\ . @quus cft per otauam primi,angulob/ ¢/ d: & proinde
g d B veerque re@us,per decimam ipfius primi diffinitionem.
/ AN / Redtaigitur g/b,retam a/b,bifariam & ad rectos angu-
~ - ./ losinterfecatsin difpefcente itaq; g/h,eritcentrum ipfius
\l_/ asb/crcirculi, per corollarium primz huius tertij. Hand
; I diffimili via oftendetur, ciufdem circuli cétrum fore in
retak/l. In vtrag; igitur& g/h/&k/ L,eft centrum dati circuli a/b/c : & in punéto

;Pfu'm. d:punctum igitur d, centrd eftipfius a/b/c/circuli. i ergointra circulum

ufcipiatur puncti aliquod:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafle.

' © dgnpa 8, Pedbearg - 4 . ot
Yichog Su Tipn] klkNop kaed wAeiove oupdia i Ao,

Theorema 9,  Propofitio 10,
Irculus,circulum in pluribus duobus punéis non fecat.

~ ORONTIV S.Secet enim(fi poffibile fit) circulus a/by ¢, circulum d-e/f, in

I SI bini orbes fe introrfum adinuicem tetigerint, fufci

pluribus duobus punétis,hoc eft in punéis b,c,e,f.Etfufcipiatur centrum ipfius cir
aulia/b/c,per primi huius,fitl; illud g: & conectantur grb,gre,g/e, & g/f/recta,per
primum poftulatd. Cam igitur punctum g,fit centrum circuli a/b/c:cn_xpt g/bg/c,
g/e, & g/F/adinuicé zquales, per decimamquintam pri-
mi libri diffinitionem.Et quoniam b,c,e,f, funt commu-
nes veriufque circuli fectiones,per hypothefin:erit pun-
Gtum g,vtcungsfufceptum intra circulum dve/f. Abipfo
itaq; punco g,in cundemcirculum dve/f,cadunt plures
§ duz re@z linex inuicem zqualeswvepote grb,g/c,gve,
& g/fErit crgo pi¢tum g,cétrum eivfdemcirculi d/e/f,

&um g,centrunmeft ipfius a/ rescirculi. Duorum itaque
circulorum a/b/c,& dre/f, fefe inuicem fecantium, idemefit centri:quod per quin-
tam hnius tertij;nG eft poffibile. Circulus ergo,circulum in pluribus duobus pi-
&tis non fecat. Quod oftendere fuerat operapretium. o

.  @xlopupce Iy Ppddeats. . ie '
Ap o kikAor tpdTweTan EMiNop 0 Tdsy Kok Mgbh dvr By TtualBar,i 01 Mk ko P
urap U Ay wpsin tubde ko ikbaRoulin il Tho Gwapip weodrex T RUKAWR. .

Theorema 10, Propofitio 1. ;
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68 GEOMET. ELEMENT.
eorum centra: ad eorum centra applicata recta linea & eie&ta,in
conta&tum circulorum cadic. :

ORONTIVS.@Duocnimcirculi a/b/cs & a/dse,fe introrfum adinuicem tan-
gant,in puncto quidem a:fitg; ipfius a/b/c/circuli centrum fipfius verd a/d/e/cen

Deméftratio trum g.Dico quod ad centra f/g, applicata re@a linea, ciecta: caditin contactum
abimpoilibili ; G enim non ceciderit in punctum a:cadet igituralibi.Cadat ergo(fi poffibile fit)

" Alia figu
fpofitio.

vt cic&ta verfus g, in &/& b/punéta: & connetatur a/g/ reta, per primum poftu.
o latum. Triangulum erit igitur a/g/f:& duo proptereala
teraa/g/& g/f,erunt maiora reliquo a/f, per vigefimam
Frimi.Atqui ipfi a/f,zqualis c&%/b(vtraq; enim a cétro
)

iores funt eadem £/b. Tollatur f/g,vérifque inzqualibus
comunis: reliqua igitur a/g, reliqua {g/b/maior erit, per
quintam communem fententiam.Ipfi porro a/g,zqualis
eft g/d(vtraque enim i centro g,in circunferentia 1pfius
a/d/escirculi)& g/d/igitur maior erit ipfa g/b. quz enim
- funt zqualia,eiufdé (%mt zque maiora: per {extz cSmu-
nis fententiz conuerfionem.Ipfa porrd g/d,pars eft ipfius g/b: pars igitur ctit ma-
ior toto,contra nonam communem fententii.Cadit iFitur t/gseiecta,in contacti a.

redi @ Quod fi g/f/connexa,& eieta verfus f,detur incidere veluti g/frc,& centrum £/

exterioris circuli a/b/c/extra circulum interiorem a/de/conftituatur: idem nihilo-
minus {ubfequetur inconueniens.Connexa enim & cie@a g/f/c/ re@a, producatur
in dire¢tum verfus g,ad d/& b/punéta,per primum poftulatum. Erunt itaque rur-
_a fuma/g/&g/f,maioresipfa fra,per ipﬁmﬁcﬁmi primi

libri propofitionem.Eidem porrof/a,zqualis eft f/c,per
decimamquintam diffinitionem ipfius primi Igitur a/g/
& g/f, maiores funt ipfa f/c. Eidem tur{um ¢, zqualis
eft £/b, per candem gccimiquinti primi libri diffinitio-
né.Eta/g/igitur & g/f;maiores funt ipfa f/b,per feptimz
comunis fententiz cduerfioné. Auferatur f/g/ vtri{g; in-
zqualibus cdmuanis.Reliqua igitur a-g, reliqua g/, per
quintam cdmunem fententiam maior erit: & multo igi-

© tur maior ipfa g/d,quz pars eft ipfius g/b. In circulo itaq; a/d/e, quz a centro g/in
circiferentii prodeuntlincz reétz g/a,& g/d,non eriitinuicé zquales:contra deci-

miquintam diffinitioné primi.Cadit igitur f/g/cietta,in céeaétii a. Ergofi bini or-
bes {¢ introtfum:&c.vt in theoremate. Quod oftendendum fucrat.

: etégny.u iay Peseoig 1.

inneig iMvotTU.
. Theorema 11, Propofitio  12.

EAp &do wuikhor Eiferron @RiMwp ikTogyk i i koiTga SuTBp U1V pine 8 i

I duo circuli fefe adinuicem exterius tetigerint:ad centra eo
rum applicara re(talinea, per contactum tranfibit.
O RO N T1V S.€Tangit fe exterius bini circulia/b/c/& d/bse,in picto quidé
b:ficq; ipfius a/bsccirculi centrum f,& ipfius d/bse/centrum’g-Aio quod connexa

f/g/ re€ta linea,trifibit per contaCtumb. Sienim non cranfierit per punctum b,
tranfeat(fi poffibile fic)per c/& e/punéta:& conetantur b/f/& brg/reétz linez,per

in circunferentiam circuli a/b/c)& a/g/igitur & g/f,ma

12
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primum poftulatum.Et quoniam pun&um fcentrum eft circuli a/b/c:zqualis erit Idemqui pri®

£/bripfi frc/,per decimamgquintam diffinitioné primi. Rurfum quoniam g/centrd

eftcirculi d/bse:zqualis erit per eandem decimamquin.

tam primi diffinitionem g/b,ipfi ge. Binz igitur f/b/&

b/g, duabus f/c/& e/g, perfecundam communé fenten-

tiam crunt zquales. Tota porrd frg, ipfis f'c/& e/g/ma-

ior cﬁ(ncmgc c/esextra circulos incidente particula)y Et
ri/

tota !fgitu
1tag; /b/g,bina latera b/ & b/g, erunt minora reliquo

f/g:fuﬁc auté maiora »per vigefimam primi.quz fimul impoffibilia funt.Igitur d cen

trof/ad centrum gadplicata recta linea f/g,tranfit per contattum b. Si duo igicur
circuli:& quz fequuntur reliqua. Quod demontftrare oportebat.

f Cidgnpa 1, Pedbeais iy :
YiAG- KUKNS olx ipataifeny wAconr onpdior i kaed® v,k T 0i7ds, focd T3 ixmds LpdrfuTocs.
Theorema 12, Propofitio 13.
irculus circulum non tan gitin pluribus punéis vno: & fi ex-
tra,& {1 intus tangat. . .
O RONTIVS.@Tangat in primis circulus a/b/c/d;circulum bre/d/f, introt-

fom(fi fuerit poflibile)in punétis b,dfitq; ipfius a/b/c/d/ circuli centrum g, circuli
a autem bre/d/f,centrum h. Adplicata igiturex g/ in by
¢ recta linea, & ciecta: cadet in punctacontaétumb,d, per

vndecimam huius fecundi libri. Et quoniam g/centrum

. eft circulia/b/c/d: erit g/b,ipfi g/d, per circult diffinitio-

by g h d nem zqualis. Tollatur g/h,ab 1pfa g/d:cadem ergo g/b,.
reliqua h/d/ maior erit. Rurfum quoniam-h/centrum
eft circulib/e/d/f: zqualis erit h/b, ipfi h/d,per eandem:
circuli diffinitionem. Tollatur rurfum g/h, ab ipfa h/b:
reliqua igitur g/ b, minor erit ipfa b/ d. Oftenfum eft
autem, quod & multd maior : quod noneft poflibile . Non tangit igitur circulus
a’b/c/dreircalum bre/d/f/ introrfum in pluribus piétis vno.@ Secet rurfum circu-
lus asb/c,circulum a/c/d/exterius in punétis a/& c/(fi id fuerit poffibile) & conne-
€tatur recta /c/per primum poftulatum.Et quonii in circunferentia circuli a/brc,
duo funt accepta punéta a/& c:adplicata igitur reta li-
neaa/c,intra ipfum circulum cadet,per fecundam huius:
ergo extra circulum a/ d/c. Rurfum quonid eadema/ &
c/punéta in circunferentia ipfius a/ d/ ¢/ circuli coaffum-
pta funt( vtpote vtrique circulo cémunia) eadem igitur
recta a/c,cadet intra circulum a/d/c,per eandem fecun-
dam huius:& extra igitur circulum ab/c. Patuit autem,
~ quod & intra ipfumarb/crcirculd cadit eadem asc,atque
extra ipfum a/d/c/circulum.Cadet igitur intta & extra vtrumg; datorrum circulo-
rum:quod eft impoffibile. Non tangit ergo circulus a/b/c/circuliia/d/c/exterius in

pluribus pGétis vno. Patuit,g nec introrfum. Quodoftédere fuerat operapreti.

) Gedpnpe 1% Pebdois I, ‘
' ; t N kikNg oct oo iubEiou, Tavp earixzo1p G T8 nokmes : ugdk o Toop ewixzoo 3 78
KokTPv;iaoe & Mihous Eafp.

Theorema 13, ~ Propofitio 14. :

14 IN circulo reétz line¢ funt zquales,quz zqualiter diftic i cétro:

oftendédi mo
dus ab impof’
fibili,

g,maior eft cifdem £/b/ & b/g.In triangulo -

De circulis fe
fe introrfum
tangentibus.

De circulis ¢
fe tangiit cx»
tra.
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& fi aequaliter diftant 2 ccntro,xqualcs adinuicem funt.

O RO N T IV S.Sintin circulo ab/c/d,cuius cétrum e,binz reétz linez a/
b & d/c/inuicem primiim zquales.Aio ¢ & zqualiter diftanta centroe. In rectas
enim a/b/& dsc,d puncto e/quodin eis non eft,perpendiculares deducantur e/f/&
c/g,per duodecimd primi: & conneétitur tetz linez e/a,e/b,e/c,& e/d,per primi
poftulatum, quz per circuli diffinitionem eruntadinuicé zquales. Cum igitur re-
&ta quedam linea e/f/per centrum educta,ipfam a/b/rectam non per centrum ex-

e tenfam,ad rectos dividacangulos : & bifariam quog; il
Jam fecat,per tertiam huius. A equalis eft igitur a/f,ipfi
f/b:& vtrag; propterea dimidium ipfius a/b. Et proinde
d/g,ipfi E/C/cﬁ zqualis:& vtraque dimidium ipfius d/c.
Actquia/b/per hypohefin,zqualiseft ipfid/c.quzautem
zqualium funt dimidium,ca {unt inuicé zqualia,per fe-
ptima comuné {ententid:zequalis eft igitur a/ f, ipfid-g,
& £/bscofequéter ipfi g/c.Et quonid asbs zqualis eft ipfi
d/c,& c/asipfie/d:bina igitur Jaterac/as & a/b/ trianguli
e/a/b,duobus lateribus e/d/& d/c/trianguli e/d/c,funt 2qualia alterum alteri: bafis
quog; e/b,bafi e/c,per circtali diffinitioné, zqualis. Angulus igit qui ad a,angulo qui

+ ad d’zqualis eft:per o&au primi. Rurfum quonii zqualis et e/a/ ipfie/d, &a/f7

Secunda pars
cduerfa pras
cedentis.

ipfi d-g:bina ergo latera e/a/&a/f/erianguli e/a/f,duobus lateribus e/d/& d/g/trian
gulie/d/g/funt zqualia alterdalteri:& qui fub zquis lateribus cotinentur anguli, in-
uic zquales.Bafis igitur e/f,bafi e/g,per quarti ipfius primi eft zqualis. Qu= igi-
turina/b & d/c/rectas,ex centro e/deducuntur perpendiculares e/t/& e/g,2quales
funtadinuicg:diftit ergo a/b/& d/c/rete zqualiter ab codé cétro e/ipfius a/brc/d/
circuli,per quartam huius diffinitionem.@(Efto autem ¢/ipfi e/g/zqualis, hoceft,
diftent a/b/& d/c/zqualiter ab eodem cétro ¢.Dico quodasbs zqualis eft ipfi dc.

- Eifdem nanq; conftructis:oftendemus veluti fupra,vtrang; a/b/& d/c/bifaria difcin

di ab ipfis c/f/& e/g/perpédicularibus: atque a/frzqualem fore ipfi d g, & f/b/con-
fequenter ipfi g/c/zqualem.Cum igitur zTuaIis fit c/avipfi e/d,& e/f/ipfi e/g: bina

~ ergo lateraase/& e/f/erianguli ase/Ebinis laterfbus d/e/& e/g/trianguli d/e/g/funt

alternatim zqualiabafis quoque a/fbafi d/g/zqualis.Angulus igitur a/c/f,angulo

. dresg,per oftauam £rimi eft zqualis.Et proinde qui fubb/e/f7 angulus, ei qui fub

c/e/g/itidem oftendetur zqualis. Totus 1tag; ase/brangulus,toti angulo dre/c, per
fecundam communem fententiam cft zqualis. Bina ergo triangulaa/e/bs & drerc,
habent duo latera a/e/& e/b, duobus d/e/ & e/ ®qualia alterum alteri (ex centro
enim in circunferétiam eiufdem circuli a/bsc/d)& qui fub eifdem 2qualibus rectis
lineis continentut anguli,inuicé zquales. Bafis igitur a/b,bafi d/c,per quarti ipfius
primi eft 2qualis. In circulo itaq; rectz linez funt zquales,quz zqualiter diftat
a centro:& fizqualiter diftant a centro, 2quales adinuicem funt. Quod recepera-
mus oftendendum.
Oedpnpe oy Pecbeare it
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Theorema 14, Propofitio 15.

IN circulo,maximus quidem eft dimetiens:aliarum autem fem-

per propinquior centro,remotiore maior.
ORONTIVS. @Sitincirculo asbsc/d, cuius centrum ¢, dimetiens a/ d: & ipfi
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centro vicinior b/c,remotior autem f/g.Aio quod a/d/quz per centr,maxima cft: Confiruitur f
b/c/verd maior ipfaf/g.A centro enim ¢,in eafdem reétas bre/& f/g,perpendiculas 843
res deducantar ¢/h/& c/k:per duodecimam primi. Maior erit itag; perpendicula.
tis ¢/k,ip{a e/l:per quintam huius diffinitione.Secetur itaque & maiori e/k,ipfi e/h/
minori xqualis,per tertiam primificd; o/l. & per datum punctum |, datz reétz li.
. . nez f/g,parallela ducatur mv n:per trigefimamprimam
b 2 _m primi.cadet igitur e/l/ad perpendiculum fuper m/n:per
' corollarium vigefimznonz ipfius primi.Et quonid e/h/
cftzqualis ipﬁg e/ I: diftant igitur E/C/& m/n/zqualiter
acétro e,per quartam huius tertij diffinitionem: fdntg;,
per decimamquartam ipfius tertij,inuicem zquales.Co-
nectantur demum,per primum poftulatd, e/t,e/g, e/m,
& e/m:qu per circuli diffinitionem, zquales funt adinui.
cenmCum igitur ¢/a/ipfi e/m, & e/d/ipfi e/n, percirculi Demsfiratue
: diffinitioné fic zqualis: tota a-d, binis m/e/&e/n, per fe- theorema.
cundam communem {ententi zquabitur.Binz porrd m/e/& e/n/trianguli mse/n,
funt maiores reliqua m/n, per vigefim primi.& a-d/igitur, maior eft eadem m/n:
.. &ipfa confequenter bsc/ maior, per conuerfam fextz atq; feptima communis fen-
‘tegtiz interpretationem.Rurfum quoniam aqualis eft e/mvipfi ¢/f,& e/n/ipfi e/g:
bina igitur latera m/e/& e/n/ trianguli m/e/n, binis lateribus f/e/& e/g/ trianguli
f/c/g,gnt zqualia alterum alteri:& qui fub m/e/n/angulus,eo quifub f/e/g/ maior
(reétafiquidem e/f/& e/g,coincidunt inter e/m/& e/n,ipfum angulid m/e/n/diui-
dentes)bafis igitur m/n,per vigefimamquartd primi,bafi f/g/maior eft. Ipfi porrd
m/nvzqualis eft brc.& b/e/igitur eft eadem £/g/maior: qua enim funt zqualia,ciufs
dem funt zque maiora.oftenfum eft autem,quod & 3/3, ipfa b/c’ maior eft. Dime-
tiens itag; a/d,cft omnium maxima:& b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiorc ma-
jor.Quod oportuit oftendiffe.
: Sem ity Ppéocais. 5.
i apiBo 73 kKNS n€ee Spbixg dom” Engato’ deyoplfim, inrde mwiohT o 15 kiKAov, ko
&g 7oy pup ) Témwop THise ivbeeo’ ) s EUPrpacto’ , Lripn {uoBx du MepTioiTou. 1)
b gy B VRS Yyt derrolons Sfdoe’ yoviees' whuypipps petwp¥hip:i 3 NormiyiNdTwy.
Theorema 15, Propofitio 16.
16 Vzidiametricirculi extremitate ad angulos rectos ducitur,
extra ipfum circulum cadit: & in locum inter ipfam re-
&am lineam & circunferentiam,altera reta linea né cadet. & fes
micirculi angulus, omni angulo acuto re&tilineo maior eft: relis

uusautem,minor. .
O RON T1V S.@Efo circulus a/b/c,&illius-centrum d,dimetiens verda/c: &
o b aba/dimeticntis extremitate, ad angulos rectos excite-
o N turac,per vndecimi primi.Dico primi,quod ae/reta Prima pacs
. . . 2. .. - theorematis.
extra ipfum cadit circulum.Sufcipiatur enim in ipfa e/a,
, contingens aliquod pun€tum:fitg; illud e. & connectatur
alZ c esd, per primi poftulatum. Trianguli erit iiitur e/asd.
omnis porrd trianguli tres interiores anguli,binis rectis
funt zquales:per trigefimamfecundam primi.rectus eft .
autem quiada, per conftrutionem.Reliqui igitur qui
ades &3/ funt anguli, vni reto funt zquales : & corum
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ropterea quilibet, ipfo quiada/re€o minor . In triangulo autem maior angulus,
ub maiori latete fubtenditut,per decimamnonam primi:maior eft igitur d-c, ipfa
asd, quz cft ipfius dati circuli femidiameter. Egreditur ergodve, circunferentiam
ipfius a/b/c/circulizcaditq; pun&um e/extra cundem circulum a/b/c. Haud diffimi
lis erit,czterorum punétord ipfius a/e/deméftratio. Cadit ergo tota a/c,cxtra da-
tum circulum a/b/c.QAio rurfum,quod inter retamar e, & circunfereritiam a/ b,

a/f.&ad datam re€tam lincam a/d,ad datimg; in ca pun
~ &umd,dato angulo rectilineo e/a/f, zqualis angulus re-

¢tilineus céftituatur a/d/g:per vigefimamtertiam primi.
¢ Vterg; igiturazd/g,& gra/d,pars erit ipfius e/a/d: &re-

né caditaltera rectalinea.Si enim id fuerit poffibilexefto .

&to propterea minor.In reas itaga/t/& d/ g, reGtain- -

cidita/d, efficiens interiores & in cadem parte angulos

binis retis minores:ip{&igitur a/f/ & d/g,in infimtum

: productz,tandem concurrent,per quintumpoftulatum,
cSucniit ergo ad pun&d g T'rianguld eftitag; a/g/d:cuius tres interiores anguli bi
nis rectis,per candé tri&c imifecidd primi,{unt zquales.& quifubgiasd & a/d gr
anguli,vn1 re@o,hoc eft, ipfi e/a/d/cozquantur (datus eft enima/d/g, zqualisipfi

c/a/f )Reliquus igitur a/g/d,retus eft:& maior propterea vtrog;,& gra/d/&asd/g. :

Vnde rurfum a/dfemidiameter, maior eft ipfa d/g, per candem decimamnonam
primi.Cadit igitur pactum g, intra circulum a/b/cergo & a/f/rea (in qua pun<tia
g)circulum ipfum interfecat,vepote in f.Non cadit itagsa/f/re@a, inter retamave,
& circunferentid a/b.€[Dico tandem,p angulus b/a/d/ipfius a/b/c/femicirculi,om-
ni acuto & rectilinco angulo maior eft:reliquus autem(vepote,b/asc) minor.Cam
enim angulus ¢/a/dfit re€tus,& diuifus i fola circunferentia a/b,inter quam & re-
€tam ase/non cadit altera rea linea(veinunc oftenfum eft) non poteft ipfe angu-
lus brase/bipartiri:& proinde non minuetur neq; augebitur confequéter ipfe bsad.
Igitur angulus bra/d,fub a/brcircunferétia,& a/d/recta comprehenfus, omni acuto
rectilineo maior eftangulo:b/ase’ vero, qui {ub eadem circunferentia,& a/e/ recta
continetur(quem angulum contingétiz nominare conftieuimus)omni itidem acu-
to & rectilineo angulo minor eft. Quz omnia fuere demonftranda. . .
Corollarium, '

@[ Quz igitur ab extremitate dimctientis dati circuli, ad rectos ducitur angulos,
ipfum circuld tangit, idq; in vno tantummodd pun€o:ad duo enim punctaadpli-
cata reéta linea,per fecundam huius tertij,cadit intra datum circulum. - °©

: Poofhpe ™ P, | Peibears 8. -
1 doBafT@- onpdsy T3 foboiT@- KikAS tgartifoullly {ubGay ypepphy dpoylp.
Problema 2, Propofitio 17. -
A Dato punéto,dato circulo,contingenté re&ti lineam ducere.

ORONTIV S.Sitapiictum datid: 3 quo oporteat in datum circulum
b/ud/oonﬁnicntcm retam lineam ducere.Inueniatur ipfius b/c/d/circuli centrd,
per primam huius tectij:fit; illud ¢/& conne@atur a/¢/ re@a,per primum poftu-
latum:quz cimab interiore punéto ¢, ad exterius punctum a/(;:iuatur,fcabit bs
c/drcirciferentiam.fecet igitur in punto b.& centroe,interualloautem ¢/ a, circu-
lus defcribatur a/f/g,per tertium poftulatum. Poftmodiim 4 punéto b,datz recte
linez a/ ¢, ad retos angulos excitetur b/ f:per vndecimam primi.& conne&atur
c/f, per primum poftulatum: quz candem circunferentiam b/c/d, fecet rurfum in

Y
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picto c.Connetatut demiiarc,per idem primf poftula:
td.Dicoga/c,contingitcirculd-b/c/d.Ciienim percircu- Deméftratio

li diffinitioné,zqualss fitase/1pfi e/f,&bre/pfie/c:erunt

bina latera a/e/& e/c/tridguli a-e/c,zqualia duebus fre,

& e/bstrianguli f/e/b:& communé comprehendunt an-

- gulum qui ad ¢. Bafis igitur a/c/bafi £/b, & triangulum

. ave/c/triangulo fre b, & reliqui anguli reliquis angulis

(fub quibus zqualia (ubtenduntur Jatera) per quartam

, .. primicozquantur. zqualis eft igitur angulus a-c/e,an-

gulo e/b/f. Angulus porrd e/b/f/retus ettigitur & qui fub a/ce/reétus.Et quonii

esc/femediameter eft ipfius b/c/dcirculi,& ab illius dimetientis extremitate c, ea-

dem a/c/ad rectos excitata eft angulos:ipfa ergo a/c/tangit circulum brc/d, per co-

rollarii decimzfextz huius tertij . Igitura d§t0 puncétoa,datob/c/dcirculo,con

tingentem reftam lincam duximus. Quod facere oportebat. ‘

. Osdgnpa - -dsy - Pgdbuarg” .
Ap ks {pdrifyrad mg (G, & § T ualPs 4dh T ephy a6l x 0§ mis Eub&a:s i1
10U x06Geyxdberrvs (soce N Thb derifopfilo.: -0 '

Tbcorﬁma 16,  Propofitio 18, ‘ ‘

18 I circulum tetigerit aliqua re€talinea, 4 centro auté in cons

S taétum coniuncta fuerit aliqua re&talinea:coniunéta, perpen=

dicularis eritin contingente. v _

O R O N'TI V S.€Sit datus circulus a/b/c,quem tangat re@alinea dve,in pun-

&o quidem c:fitg; centrum ipfius circuli f,& conne@atur f/c/ re€ta, per primi po--
ftulatum. Dico quod f/c, perpendiculatis ft ipfi d/¢.Si enim f/c,non fuerit perpen- Heealiteros -

dicularis ipfi d/e:eriit d/uf/&f)éfc/hpguli, per decim diffinitionis primi libri con- 2;“,‘3,-?‘;::%’,
L g - uerfionem,inzquales,alter quidem re@o maior,alter ve - fridi modus

1d minor.Efto maior(fi fuerit poflibile)& obtufus f/c/e: preftat.

tierititagd c/facutus.Et quoniam re@a d/c,tangitcircns:

- lumarbrc,per hypotefinupfum igiturné fecatarculom.: ~

| -Cadivitaq; circiiferétia b/c,inter d/c/& c/f/lineas rectas: -

:} . ;& proinde acutus & re€hlineus angulus d/c/f,maioresic
angulo femicirculi brc/f,ex circunterentia b/ & re@a e
'f/comprehenfo Dabitur itaque retilincus & acutus an-
S —_ ¢ gulus,maior angulo {emicirctili: contra decimamfextam

huius tertij propoﬁtioné.Angulus ergo d-c/f,non eft re€to minor:fimiliter often -

detur,qudd nec reéto maior.cftigitur re€tus: & qui fub.f/c/e/ continetur angulus,

itidern re@us.& proinde reta-frc, inipfam d-e/ perpendicularis eft,per decimam

primi diffinitione. : Si circuluwm itag; tetigerit aliquaretta linca:&c. vt in theote-

mate.Quod demonftrandumifuerat. © - o T
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O RONT 1V S.@Pfocirculus a/b/c:quem rurfum tangat recta dve, in puncto
c.& adato piicto c.datz reétz linez dve, ad re€tos excitetur angulos c/azper vnde-
Dembftratio. cimam primi. Dico g in ¢/a,¢ft centrum ipfius dati citculi a/b/c. Si enim non fue.
abimpoibll it in recta csazerit alicubi:Efto(fi poffibile fit)in punéto f.& connetatur frc/reéta,
per primum poftulatum:Et quomanrre€ta quzdam linea d/e, tangit per hypothe-

fin cireutum a’b/c,a centtoauté fin contaGum c,coniunéta erit f/c/recta lineazcon

iunéta igitur f/ ¢, perpendicularis erit in contingente dve, per antecedentem deci-
mamoctauam huius tertij propofitionem . Rectus erit igitur vterque angulorum
e Cot dres £,8Efrere Atqui per conﬂru&ioncm,anfulus dca

B 5 re€tus eft{untlq; re€ti omnes inuicem zquales,per quar

o7 tum go&ulatum. Acquuserit igitur angulus d/c/a, ipfi

- angulo d/c/£Eft autem d/c/f,pars ipfius anguli d/c/aire-
-\~ @afiquidern f/c,cadit intra circulum,ac inter d/c/& c/as
| reétas,dividitq; propterea ipfumaugulum d/c/a. Totus
igitur angulus d/c/a,{uz parti d/c/f,zquabitur:quod per
‘nonam communem {entétiam eft impoffibile.Centrum
itaquecirculia/b/c,non eft in puncto fhaud diflimiliter

_ eftendemus, g nec alibi: prter §in a/c. Sicirculiergo

tetigerit aliqua refta linea:& qua {equuntur reliqua. Quod oportuit deméfirafle.

Rt g iny Pesbeaig k. I
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i Thearema 18, Propofitic zo; A

| YN circulo angulusiqui ad cenerd, duplus eft eivs quiad circun=
7 .» Xferentiam: quando anguli¢andem circiferentiam habuerine.,
{QRONTIVS. €Sitabre/d circulus : ad coiug centrum ¢, fitangulus /e /d,

d c e

e ad circunferéntiam autem gwd‘,i&dvt:*iufq; bafis cadé circunferentia c/d. Aio quod
o angulus c/end,ipfius anguli-c/asd/duplus. ct.Cannedtatur enim are,per primii po
l%!‘:i"aj"cﬁ flulatum:84 per fecundum poftulatumsdire@te producatirr in f. Cimigitur percic-
cunterétiam  cyli diffinitionem,a o/ fit &qualis e/c:zquus ek angulus e/asc,ipfi anguloe/c/a,per
includit cens quintd primi-Anguliitags.¢/a/c/& e/c/a imul fumpri,alterutrius eori duplifunt:

e vtpote ipfius¢/a/c.Exterior pornd anguluscc/e/f, binjs interioribus & ex oppofito
P - /e K eAva, per trigefimamfecundam primi eft 2qua.

e . oo s lis.qua autem funt zqualid, ciufdem duplicia funt:per

- Curt o conuerfam fextz communis fententiz,dupluseft igitur’

- -, wreifrangulus;ipfius ¢/a/ci Et proinde angulus fe/dsip-.

‘ ;- fius esasdsanguli dupluseft. Totus itaq;angulus cre7d,

3 . ftotius.angulic/ as d/ confequenter cft duplus . Si enim:

zque multiplicibus,additur 2que multiplicia: zqué iti-

aidoidem dem multiplicia refultabunt. € Quod fi angulus quiad
anguiPquiad . N -+ citcunferentiam,fuerit.extra centrum ipfius circuli;ve.
‘:;C&F;::::‘; luti c/b/d:idem nibilominus fubfequetur.connexa eniim

trum circuli. . Te&ka bre, per primum poftulath, & dire@té produétain
¥ gper f;cundum:fqncjgégmqs velutifupra, ex ééggm quinta & trigefimafecunda
primi,angulum c’e/g,dupldm fore ipfius anguli c/be. qitorum d/c/g/pars ipfius

aniguli cse/g,duplus rurfamieft partis ipfius c/bre,vtpote angiili'é/b'/g‘:rcliqms I
turangulus ¢/e/d/qui ad centrum, duplus itidem et keliqui c/b/drquind traunfe-
rentiam dati conftituitur circuli. Incirculoitaq; angulus qui ad centrum,duplus

20
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eft eius quiad circunferentiam: quando ipfi anguli communem bafin eandem cit-
cunferentiam habuerint.Quod fuerat oftendendum.

N Oxdgnpa 16, Ppibeore R
EN KUKAQ odf &F T5 Gvr & T pipan yovion,iGu aRiNag Gofp.
Theorema 19, Propofitio 21,
21 TN circulo qui in eodem fegmento funt anguli : fibi inuicem
Ifunt zquales. N .
OROQON TIVS.€Sint primimin fegmento femicirculo maioric/ a/d, dati Defegmento
a’bresdscirculizanguli cva/d/& d/b/cr.Dico eofdé angulos c/asd/& d/bse,fore adin- f;':l.':“‘.’c“h
uicem zquales,Inueniatur enim centrum ipfius a/bsc/dscirculi,per primam huius )
tertij,fit; illud e:& connectantur e/c/& e/d,per primum poftulatum. Cam igitur
angulus c/e/d/ad centrum exiftat circuli,c/a/d/veré an.
gulus ad circunferentiam,habedntqg; bafin communem
candem circunferentiam c/d:angulus propterea c/e/ d,
duplus eft,per antecedétem vigefimam propofitionem
anguli c/asd. Angulus itaque c/as d, dimidius eft ipfius
angulice/d Et proinde przfatus angulus c/e/d,duplus
eft igﬁus anguli d-bsc:atg; idem angulus d/b/c,eiufgcm
cesdzanguli dimidius. Qua autem ciufdem funt dimi-
dium,ea funt adinuicem qualia:per feptimam commu
v nem fententii. Aequus eft igitur an{gulus c/a/d,angulo
d/brc. Sint rurfum in fegmento bsa-d femicirculo minori,ipfius a/b/c/dcirculi, Defegmento
brasd’ & d/ e /branguli. Hos dico fore fimiliter 2quales. Conneatur enim re€ta f“."i‘g“‘h
ase,per primum poftulatum:fitq; ipfarum a-d/& bre/fectio £ Eritigitur a/cve, feg- ™™
mentum maius: & qui in codemfegmento maiori funt anguli a‘b/e/ & e/d/a, per
}:rimampartcm iam demonftratam , adinuicem zqua-
es.Etquoniam trianguli ab/Afinteriores & qui ex oppo
fito funtangulia/b/f/& f/ab,extrinfeco b/f/d/cozquan
tur angulo: necnon & duoangulie/d/f/ & £/ e/ d/ipfius
¢/f/d-trianguli,eidé extrinfecob/frdfunt itidé zquales,
per trigefimafecidam primi.duoigitur anguli a/b/f/&
t/a/b,duobus angulis e¢/d/f/&fe/d,funt per prima com
munem fententid zquales.A quibus fi demantur zqua-
les angulia/b/f/&e/d fireliquus bra/f,reliquo dre/fhoe
. eft,b/asd/ipfi d/e/b, per tertiam communem fentétiam
erit zqualis.Idem quoque deméftrare licebit in femicirculo. Incirculo igitur,qui
in codem fegmento funt anguli,fibkinuicem funt zquales. Queod receperamus o-
ftendendum. ‘

a—— e
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o Theorema 20,  Propofitio 22. .

22 Y N circulis quadrilaterorum exiftentium anguli, qui ex oppo-
1 fito:duobus retis funt zquales. I
ORONTIVS. Sitin absc/d/ circulo, quadrilaterur a/b/c/d. dico angulos
qui ada/& c, fimiliter qui ad b/& d/ex oppofito coftituiitur,duobus rectis cozqua-

ri. Conneéantyr enirh a/c/& b/d/re@z,per primiam poftulatum. Triangulum eft
igitur a/b/c. Et quoniamangulo bra/c,zquuseft angulus ¢/d/b, per antecedentem

gl
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vigefimamprimam huius tertij:funt enim in codem ﬁ:‘gmé'to bsa/d/c.Angulo rur-

fum a/c/b,zqualis eft angulus b/d/a,per eandem vige uniﬂnmam buius tertij:in
eodé nang; fegméto confiftunta/d/c/b. Totus igitur qui fuba/d/c/c3tinetur an

lus,binis angulis b/a/c/&a/c/b(nempe fuis partib? integralibus)cozquatur.Adij-

ciatur vtri{g:] xqualibus,cémunis angulus a/bsc. duo igitur anguli a-b/c/& c/da,

' tribus angulis bsa/c,a/e/b,& c/bra,ipfius a/bsc/ triangu-

li, funt per fecundam communem fententiam zquales.

b ' e Eifdem porro tribus angulis ciufdéa/b/c/trianguli,duo

recti funt zquales anguli:omnis fiquidem tridguli, tres

intcriores angulibinis funt recis zquales, per trigefi-

mamfecund primi.Qui igitur ex oppofito funt anguli

a d absc, & vdsa, per primam communem fentétiam,funt

. zquales duobus rectis.Necdiffimiliter oftédemus,quod

anguli b/asd/& d/c/b,duobus itidem rettis cozquantur.

) I‘gitur incirculis quadrilatcrorum exiftentid anguli,qui

ex oppofito:duobus retis funt zquales.Quod demonftrare oportebat.

Oedpnpe Ket, Pedbeare Ky. ‘
E Ri i dufig tubdioeo’ Ao Tpuiptaemoe kuihwp S puoice sock ¥neydu ousadioovron udi wE &v-
T pign. ' ' ‘
Theorema 21, Propofitio  23.

Vper eadem re@alinea, duzfe@iones circulorum fimiles, &

inzquales non conftituenturad eafdem partes.
- OR ONTIVS. @Super eadem nanque rea lineaa/c,binz & inzquales eir-
culorum fectiones, a/b/c/quidem maior,minor autem asd/c, ad eafdem partes b,
d/conttituantur.Dico ¢ ipf fcctiones né funt fimiles,& fimul inzquales.Si enim
‘ id fuerit poffibile: extendatur re€ta quzdam lineaa/d,

' b,?auz fecet vtrang; fe@tionem, maiorem quidem in b,&
ipfam minoré in d:& conne&antur b/c,& c/d/re&t;per
primum poftulat@. T'riangulum erit igitur b/c/d: cuius

a

¢ vnum latus bsd,producitur in a.exterior igitur angulus
a/d/c,interiore & ex oppofito c/b/d/maior eft, per deci-
mamfextam primi. Quod fi fegmentum a/d/e,fueritipfi a/b/c/Aimilezzquus erit
angulus a-d/c,cidem angulo 5@2 , pet vitimam huius tertij diffinitionem.fimiles
nang; fectiones circuli funt,quz angulos zquos fufcipitic. Effet igitut angulus a/d/
c,maior anguloc/b/d,atq; cidem zqualis:quod et impoffibile. Supet eadem itaq;
re&alinea,duz{ectiones circulorum fimiles,& inzquales non conflituétur ad caf-
dem partes.Quod oftendere fucrat operzpré&ium.

Otdpnps xpy Peodeats  kdh

A 657 lowp vbdBp Spoie T pipacme kiuhwp,iGe &Mihois dofp

Theorema 22,  Propofitio 24.

SVpcracqualibus re€tislineisfimiles circulorum fe€tiones cons

ftitute,{ibi inuicem funt2quales.
O RO NTIVS. @Conttituantur enim fuper zqualibus rectis lineis a/b,& ¢, d,
fimiles circulorum fectiones a/e/b,& c¢/fd.Dico @ fectio ase/b,feétioni ¢/ £/ d/ eft
#qualis.Comparatis nanque adinuicem ipfis aze/b/& o/f/dAetionibus, & punéto
cAupra pun&um a- collocato, extenfags reéta linea c/dvin direCtum ipfius a/b:con-
gruet punctum d, ipfi punéto b. quz cnim funt zqualia, fibimetipfis conueniunt,

23
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per o&tauz cSmunis fententiz conuerfionem. Conueniente autem rea c/d- ipfi
a/b, conuenict & c/f/d/ circunferentia ipfia’ e/ b: & lli confequenter erit zqualis.
Tunc enimfuper eadem re&ta & communi linca a-b/vel ¢/d,duz circulorum fectio
nes conftituentur fimiles:igitur & zquales, per vigefimam tertiam huius.Aequa-
lis eft igitur ase/b/ipfi c/f7d. @ Quad fi non fueris contentus hac demonttratione,

& dixeris forfan circunferentiam ¢/ f/d, ipfi a/e/b/

, e £ minime conuenire:tunc vel altera alteram fecabic,
' vel vna cadetintra reliquam.Secent {e primam(fi
A\ poflibile fit)in punéto g.Et quoniam fe fecant iarn,
4 b ¢ d

incommunibus pactis a,b/vel ¢,d:fecabunt feft in-
uicé circuli, quord funt fectiones, in pluribus duo-

e ' ey . , i
¢ S\ buspictis.quod per decimam huius tertij, eft im-
poflibile.Quod fi vna ceciderit intra reliquam,vt-
& B & 4 Pote c/f’d/intraaze/b:idé quod in proxima feque-

tur inconueniés,velut ex ipfa potes elicere figura.

Exterior enimangulus qui ad f, trianguli e/f/b/ aut ¢/f/d, maior erit intrinfeco &
ex oppofito qui ad e,per decimifexti primi:aceidem zqualis,per fimilid {etionii
diffinitioné,quod noneft poflibile.Congruit itaque circunferentia c/£/d,ipfi a/e/b:
uemadmodum & recta c/d-ipfi a/b. quz autem fibimetipfis conueniunt, zqualia
unt adinuicem:per o€tauam comunem fententiam.Acqualis eft igitur (etio ase/
b,ipfi cf/d.Igitur fuper zqualibus rectis lineis,f{imiles circulorum fectiones cofti-

_ tuta,fibi inuicem funt zquales. Quod receperamus oftendendum.

Peifhupe ¥, . Pedbears K.
|.< YiNg T pipacros dlobod 76~ , TRocwvaypdLou Top kikMop oiweg B T pip.
Problema 3, Propofitio 2.

Irculi feGione data:defcribere circulum,cuius eft fe&io.

ORONTIVS. @Efto data circulifectio as b/ ¢, cuius centrum oporteat
imuenite:hoc eftcirculum cuius eft fetio defcribere.Secetur itaque a/c/recta bifa:
riam in pun&od, per decimam primi. & per vndecimam eiufdem primi, a pun-
&o dipfius a‘c/rete linez,perpendicularis excitetur d-b:& coneatur a‘bs reéta,

b per primum poftulatum. T'riangulum erit igitur a/b/d:
cuius angulus b/a/d, ipfi angulo d/b-a‘erit zqualis, auc
¢o minor, vel eodé angulo maior. Si zqualis (vt in hac
prima figura) zqualis erita-d, ipfi d'b, per fextd primi.

" a — ¢ Eidem porrd asd,zqualis eft d/c,per conftrutionem: &

erit 2qualis. Tres itaque a/d,d'b,& d'c,erunt inuicem zquales.Cadét ergo a pun-
&o d,in circiiferenti a/b/c,plures quam duz rectz linez zquales:erit igitur pun-
&um d,centrum circuli,cuius a‘bscret fe€tio,per nonam huius tertij. €At {1 an-
gulus b/a/d,minor fucrit angulo d-bsa(vt in fecunda figurz difpofitione) coftitua-
' : tur ad datum pun€tum adatz reétz linez a-b, dato an-
gulo rectilineo d bsa,zqualis angulus reétilineus brase:
gcr vigefimamtertiam primi. Et quoniam trianguli a/

¢ brdangulus quiad d/retus eftiigitur & qui ad b/minor
. eftre@o, per trigefimamfecundam primi. Anguloauté
d/bsa,datus eft zqualis b/ase:&brasesigitur angulus re-

. &0 minor eft.incidit itags re€ta lineaa/b,in a/e/& bsd/retas,efficiens interiores &

giij.

b

Alia eiufdem
theorematis
oftenfio.

Prima huius
oftéfionis dif
ferentia.

d/brigitur ipfi d/c,per primam communem fententiam

Secundadiffe
rentia.
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in cadem parte angulos, duobus rectis minores : conuenient igitur a/e/& b/d/in
: retum product , per quintum poftulatum. conueniit
ergoad punctume : & conne@atur e/ ¢/ recta, per pri-
mum poftulatum. Clim igitur angulus e/a/b, zquus fic
¢ angulo a/b/e:zqualis eft ave, ipfi e/b, per fextam primi.
Rur{um quoniam a-d, ipfi d-c/ eft zqualis, & dze/ vtri-
. ‘ que communis : bina igitur lateraa/ d/ & d/ e/ trianguli
asd e binis lateribus e/d & d/c/trianguli e/d/c,funt zqualia alteril alteri: & zqua-
les comprehendunt angulos,nempe rectos qui circa d.Bafis igitur e/c,bafi ae,per
quartam primi eft zqualis.Eidem porrd ase,2qualis oftenfa eft e/bitres igitur aze,
e/b,& e/c,funtadinuicem zquales. Quareturfum, ex nona huius tertij,punGtum
c/centrum eritcirculi,cuius a/b/c/eft fetio. € Quod fi idem angulus bra’d,maior
extiterit ipfo d/bsatidem refpondenter concludetur.Da-
to enim rurfum angulo bra‘e,ipfi d/b/a, per vigefimam
tertiam primi,zquali:cdcludemus( veluti {fupra)ex fex-
ta primi, e/b/fore zqualem ipfi a/e:ac cidcmg/c,i'pﬁm
e/c, per quartam ipfius primi,confequenter zquari. Et
proinde pun@um e,centrum erit circuli/cuivs a/b/c/ eft
fe&io:per nonamhuius tertij. . Corollarium,

CHinc fit manifeftd,in femicirculo angulum bra/d,fore
zqualé ipfi d-b-a:in {etione auté femicirculo minore,minoré:& in maiore maioré.
Alia&vniver qTE ST ET A LIV S modus vniucrfalis inueniendi prafati centri,cuicungs
alior eiufdé . . 1 . . .
problematis {c¢tioni datz indifferenter adcommodus. Affumantur xtan}ue in data circunferen-
- oftenfio. tia fiue {ectione a/brc, tria vtcunque contingentia punéta: fintq; a,b,c. Conneétan-
tur deinde a/b, & b/c/reétz,per primum poftulatum.vtrag; poftmodum bifariam
diuidatur,per decimi primi:a/b/quidem in puncto d,&b/c/ in punétoe. A punétis
autem d/& ¢,in eafdem a/b/&b-c,perpendiculares excitentur d/f/& c/f, per vnde-
; cimam eiufdem primi. Cim igitur vterque angulorum
b/d/f/&b-e/f/fit rectus:recta quz ex punéto d/in piicta
¢-producetur, vtriig; dinidet angulum.quz cimincidae
in d/f/& e/f/re@tas,efficiet propterea intetiores & in ea-
dem parte angulos d-e/f/ & e/d f/ duobus rectis mino-
tes. Cocurrent igitur d/f/& e/f/produéte, per quintum
, poftulatum,& {efe tandem interfecabunt in eodem pun-
&o f.Et quoniam recta quazdam linea d/f,quandam rectam lineam a-b,bifariam &
ad rectos difpelcitangulos:in ipfa igitur d/f/eft centrd circuli. & proinde in e/f/re-
&a,erit eiu{dem citculicentrum:per corollarium prim huius tertij. Eft igitur cé-
tréi circuli,cuius fetio eft a-b/c,in punctof,vtrigs & d/f/& e/f/cémuni. Data igitur,
circuli fectione a/b/c,defcribitur circulus cuius cft fectio. Quod oportuit oftédiffe.
o | @udgnue K Ppdbots ks, R .
" P N 7vie Tovie kUkAoig o, TG poovio il fowp bl Gp PrlinacyiochTe mehe i kelFoioy
Eiwi'n s wie whUPtecoug Ga1 efrx gou. - .
Theorema 23, . Propofitio 26.
Y N zqualibus circulis zqualesanguli,in 2qualibus circunferen-=
Itijs fubtenduntur: etfi ad centra, etfi ad circunferentias dedu-

Tertia diffes
rentia.

&i fuerinte, | : o .
" ORONTI VS.€Sintbinicirculiasb/c/d/ & e/f/g/hy inuicem xquales:in qui-
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bus 2quales deducantur anguli,ad corum quidem centra k,1, anguli b/k/d,& f/l/ht
ad circunferentias autem,b/a/d/& f/e/h.Dico quod b/c/dcircunferétia,zqualis eft
f/g/h/circunferentiz.Conne@antur enim in primis b/d & f/h/rete, per primum
poftulatd.Et quoniam per hypothefin circuli a/b/c/d & e/f/g/h/Aunt inuicé zqua.
les:quz igitur ex eorumcentris prodeiit-rectz linez,funt zquales adinuicem, per

o ' ’ primi huius tertij diffinitio-
-2 < nem.Duz igiturb/ k/ & k/ d
AN trianguli b/kvd, duabus £1/8&
I'hrtniaguli 71/ fGczequales
alterasalteri: & zquos inuicé,
quiad k/& |/coprehédunt an
gulos.Bafis itaq; bsd,bafi f'h,
%cr quartd primi eft 2qualis.
urfum quonii angulus qui
o _ ' ad a,zquus eft angulo qui ad
e,fimilis eft fetio ba-d,fe@tioni f/e/h,per decimam huius tertij diffinitioné : & fu-
* per zqualibus rectis cfiftunt b/d/& £/h. Acqualis eft igitur fetio bra/d,ipfi fre/h:
fuper zqualibus enim reétis lineis fimiles circulorum fe€iones conftitutz, fibi in-
uicem funt zquales,per vigefimamquartam huius tertij. Atqui totus a/b/c/d/ cir-
culus,totie/f/g/h/circulo eft zqualis.fiab zqualibus autem circulis, zquales aufe
rantur circunferentiz:qua relinquentur zquales erunt,per tertiam cdmunem fen
tentiam. Aequalis eft igitur circunfercntia%/cxd,ipﬁ f/g/h. In zqualibus ergo cir-
_ culis:&c.vt in thcorcmatc.@od demonttrandum fuerat.
- Oedgrun kd, Poobears k. '
N Ti¢ iovis kikais,oek i3 Towp woupiolBp Siencijallpwrioe Toou &R ihous &ofp,iodTs
7hs T2 nahfm,iod're s i mEUPspeiotg So1 PePrkijon. )
,. Theorema 24,  Propofitio 27. .
27 IN zqualibus circulis,anguli qui fuper zquales circunferentias
deducuntur, fibi inuicem funt ®quales : etft ad centra, etfi ad
circunferentias fuerint dedudti.
ORONT LV S.Hzceft couerfa praecedentis.Sint ergo in circulis zqualibus C8ucrfa pras
a/bre/& dresf fuper zqualibus circunferétijs b/c/& e/fanguli brg/c/& e/h/fad eo-
rum centra g, h: ad circunferentias autem L/a/cx& e/d/f. Aio quod angulus quiad
g,zquus eft angulo qui ad h:necnon qui ad a,zqualis ei quiad d. In primis enim, fi
angulus b/g/c/angulo e/h/f/nd fuerit 2qualisalter coram erit maior. Efto mior
(fipoflibile fit)b/g/c:8 ad datam re@am lineam g/c, ad dacdmg; in ea punétum g,
dato angulo recilinco ¢/h/fzqualis angulus retilineus conftituatur k/g/c,per vi-
o —— - gefimamtertiam primi. Ma-
o ~1or erititaque angulus brgrc,
- ipfo k/g/crangulozincidéeque
proptercareftag/k,inter b/g/
& g/c/retas, & proinde feca-
bit circiiferentii k/c/ipfa brc/
minoré.At qaonii in circulis
zqualibus zquales anguli, in
zqualibus circunferétijs fub-
,‘ , o . téduntur,perantecedenté vi-
gefimamfexti propofitionem:zqualis erit circunferentia k/c,ipfi e/f Eidem porré
g.iiijs
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circunferentiz ¢/f, zqualis eft per hypothefin circunferentia b/c.& b/ ¢/ igitur cir-
cunferentia,ipfi k/c,per primam communem fententiam erit 2qualis:maiorvide-
licet minori,totdmve {uz parti.quod per nonam cdmuné fententii eft impoflibile.
Non ¢ft igitur angulus b/g+c,maior ipfo e/h/£: fimiliter oftendemus,quod neg; mi-
nor.Eft igitur zqualis.Et quoniam per vigefimam huius tertij,angulus bra/c,dimi
dius eft eius qui ad centrum g:necnon & e/d/frangulus,illius qui ad centrum hv/di-
midius.quz auté ciufdem vel zqualium funt dimiditi,2qualia funt adinuicem: per
feptimam communem {ententid.Ecangulus igitur b/a/c,angulo e/d/f/eft xqualis.
Inzqualibus ergo circulis,anguli quifuper zquales circunferentias:& qua fequun-
tur reliqua.Quod cratoftendendum,
Otbowpa Kty Pedbears KH.
E N 7vis iovig kikNoig odf 1@ tubGaet,Towe whuprpdas’ apaugda. This pfy pilove, i pai-
SovizThi A ind:Tloveey7l EAceTon .
- Theorema 25, Propofitio 28.
I N zqualibus circulis 2quales reGtelinez, zquales circunferen:

tias auferunt:maiorem maiori,minorem autem minori.

O RONTIVS.Sintbinicirculia/b/c/d/& e/f/g/h/inuicem zquales,quorum
centra k,l:in ipfis verd zqualibuscirculis,2quales fint rectz linez b/d, & f/h,aufe-
rentes Circunferentes ba’d-quidem & f/e/h maiores,minores autem b/c/d/& £/g/
h-Aio quod circunferentia bsa,d,circunferentiz fe/heft zqualis:necnon & bs¢/d,
ipfi f/g/h.Conne&antur enim b/k/& k/d,atque £/1/& l'h/ reéte, per primi poftu-

) : latum.Cil igitur ex hypothe-
ficirculiab/c/rd/ &estrgrhy
fint zquales:& zquales quog;
adinuicé erunt quz ex corum
cétris deducétur linez retz,
pet primam huius tertij diffi-
nitionem. Duz itaq; b/k/& k/
d/trianguli b/k/d,binis {1/ &
I/hstrianguli £/1/h, {unt zqua-
les altera alteri: bafis quog; b/
c,bafi f/h,per hypothefin zqualis. Angulus igitur b/k/d,angulo f/l/h,per otauam
primi eft zqualis.In zqualibus porrd circulis 2quales anguli,& ad centra deducti,
in zqualibus circunferentijs fubtenduncur:per allegatam vigefimamfextam huius
tertij.Et b/c/d igitur circunferentia,ipfi f/g/h/circunferétiz eft qualis. Atqui to-
tus a/b/c/dcirculus,toti e/f/g/h circulo per hypothefin zquatur : & fi ab zquali-
bus circulis 2quales auferantur circunferentiz, quz relinquentur zquales erunt,
per tertiam communcm {ententiam. Reliqua igitur circunferentia b/a/d, reliqua
t/e/h/eft zqualis. TIgiturin circulis zqualﬁms zquales rectz linex, 2quales circ-
ferentias auferunt:maiorem maiori,minoréautem minori. Quod demoftrare fue-
ratoperzpretium.

@sdonpa KSy Ppdeeaie R
N Foig 1001 kiihois Kzzd Tg ioag whigrgdoes’sIGe (voGiou Radavsap.
Theorema 26, I’ropqﬁtio 29.
IN zqualibus circulis: fub zqualibus circunferéeijs, 2quales re-
| &zlinez fubtenduntur.
C6uerfa pros

ximz.2s, OR ONT IV S.@Hzc cft conuerfa proximeantecedentis propofitionis.Sint
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igitur rurfum zquales circuli a/b/c/d/& ¢/f/g/b,quorum cétra k,I: finty; in eifdem
arculis, b/c/d/& frg/hvcirciiferentiz inticem zquales. Dico qudd connexa b/d &
f/h/re@z linc2,2quales funt adinuicem. Producitur enim ex centro k,re@zlinez
b/k/& k/d:necnon cx centrol,retz linez £/1/& I/h,per primum poftulati. Et quo-
niam ex hypothefi circunferentia b/c/d/zqualis eft circunferentiz f/g/h: zqualis
eft propterea angulus b/k/d/angulo £/1/h, per vigefimamfeptimam buius tertij.
Rurfum quoniam dati circuli per hypothefin funt inuicem zquales: & quz ex co-
rum centris igitur k/ & |, per primam huius diffinitionem f{unt zquales . Aequa-
Ies itaque inuicem funtb/k,k/d, £/1, & Uh. Triangula ergo bk’ d/ & f/1/h , habent
duo latera duobus lateribus

- zqualia alterum alteri: & con

tentos fub zquis latcribus an

‘ . gulos inuicem zquales. Bafis

{ igitur bsd,bafi f/ h, per quar-

tam primi cft zqualis . In 2-

qualiﬂus ergo circulis, fub -

d — qualibus circunferétijs,zqua-

5 les reétx linez fubtenduntur.

Quodoportuitdemonttraffe.

[9
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Hp RobaCey woupipdap tixa v pvap.
Problema 49 Propofitio 30.

Awam circunferentiam bifariam difcindere.

ORONTIV S.qEftodati circiferentia a/b/c:quam oporteat bifariam
difcindere.Conne&atur ergo reca lineaa/c,per primd poftulatum : qu bifariam
fecetur in Xaun&o d,per decimam primi.Et per vadecimam eiufdem primi, 3 dato
pun¢to d,datz retz linez a/c,ad angulos retos excitetur d/b:connc@antur§; ar

b/& bsc/linex reétz,per primum poftulatum. Cam igi.
turad/ipfi d-c/Ait zqualis,& d/brvtrig; communis:bina
itag; latera a/d/& d/b/trianguli a/d/b, duobus lateribus
bsd/& d c/triangulib/d c/funt zqualia alterum alteri:&
4 ¢ zquos inuicem comprehenduntangules,nempe retos.
d Bafis igitur/a/b,bafi b/c,per quartam primieft 2qualis.
Acquales porro linez in codé circulo,zquales circunfe-
rentias auferunt,maiorem maiori, minorem autem minoti,per vigcﬁmamo&aui i
huius tertij. Acqualis cft ergo a/b circunferentia, ipfibsc. Dataitag; circunferen-

tia a/bsc, bifariam difcinditur in puncto b-Quod facere oportebat.

Obpnpee g Pecbeote A,
N KUKAQy R Sy 0F 75 Apieuship pwvicy Spbh Fip:i 3 of TP paZowm Tpipam,indTopse-
Ois:h I oF TG WNdFlom, pegwy Sgliic-nod 4DV & pp 7B pdlov®- TpipT@- ywvia, peswp
¥eip Beliigzi i 7 iNdTIovos T puk pa@- ywviayihdFop Brip Sg0is.

Theorema 2+, Prop(l:ﬁtio 3.

-1

31 J Necirculo, angulus qui in femicirculo eft, retuseft:qui autem

in maiori ﬁ:grnento, minor recto:qui vero in minort fcgmcns
to,maior eft re€to.Et infuperan gulus maioris fegméti,recto qui=
dem maior eft:minoris autem fegmenti angulus,minor eft re&to.
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‘O RO N'TIV S.Sit datus circulus a-b/c/d :cuius centrum e, dimetiens verd
a/ddeferiptus autem in femicirculo angulus,fit a/b/d: & fufcipiatur in codem cir-
culo contingens aliquod punctum,fity; illud c:& per:primum poftulatum, conne-
&antur retz linez b/c,b/e,& ¢/d. Dico primim, quod zngulus a/b/d/ tectus eft.
Extendatur ¢nim,per fecundum poftulatum,a/b/re@ain’ dire@um,verfus f. Cim
- : . gitur zqualis ficaze, ipfi e/b, per circuli diffinitionem:

Erimi.Et proinde zqualis eft angulus ¢/b/d,ipfi angulo
rd/e:zqualis fiquidé cft e/b/recta ipfi e/d,per candé air
< culi diffinitioné. Totus itag; angulus a-b/d,binis angulis
4 brasd/&asd/bseft zqualis.Eifdem porrd angulis brasd/
& a/d/b,zquus eftexteriorangulus d/b/Af, per trigefima
fecundi primi.Duoitaque anguli a/b/d & d/b/feifdem

inuiccm,pcr primam communem fententiam. Reta i-
: gitur b/d/incidés fuper a/f, efficit vtrobique angulos ad-
inuicem zquales:etgo rectos,per decimam ipfius primi diffinitionem. Retus eft
igitur angulus a/bsc/in dato confiftens femicirculo. @ Dico infuper quod angulus
quiad a/ exiftens in maiori fegmento b/ a/ d, recto minor eft. Trianguli fiquidem
a’bsd/tres anguli,binis rectis per trigefimamfecundam primifunt zquales.Rectus
cft autem quiad/b(veluti nunc oftendimus )reliqui igitur qui ad 2,& qui ad d,vni
reo funt zquales: & proinde vterque recto minor. € Aio confequenter quod &
anfulus qui ad c/in fegmento b/c/d/femicirculo minori,maior eft re¢to.Nama-bs
c/
cxiftentium,anguli qui ex oppofito duobus rectis funt zquales, per vigefimamfe-
cundam huius tertij. Qui igitur.ad a-& c/exiftunt anguli,binis rectis {unt zquales.
Angulus porrd qui ad a, reto minor often(us eft:igitur & quiad c,haceftfub by
c/d/catinetur angulus,re&to maior eft. € Dica tandem,quod angulus maioris feg-
‘mentibrasd,vtpote a/b/c/d,{ub a/b/reéta, & circunferentia brc/d,cdprehenfus,ma-
ior eft reto.Minoris auté fegmenti angulus,veluti c¢/b/d,fub eadem b-c/d/circun-
ferentia & re€ta b/d/comprehenfus,recto minor eft. Anguli enim retilineia‘b/ds
‘& d/b/frretifunt:caditq; b/d recta intra datum circulum,per ecundam huius ter-
tij.Eadem itagsre@ta b/d,dividit ipfum angulum {ub a/b/reta,& b/c/dcirciiferen-
‘tia comprehenfum: & proinde retus angulus a/b/d, ciufdem anguli {ub a-b/reta
& circunferentiab/c/d/comprehenti fit pars.Omne porrd totumn,eft fua parte ma-
‘ius, per nonam cdmunem fententiam. Datus igitur {egmenti maioris angulus,{ub

a/b/reta, & b/c/d/ circunferentia contentus,reéto mator eft. CRurfum, quoniam -

re@ab-d,cadit intra datum circulum,& b frextra:diuidit itag; circunferentiab/c/d,
ipfum angulum re@um d/b/£-Et proinde datus angulus {ubb/d/re€ta/& eadem
circunferentia b/c/d/comprehéfus,pars eft ipfius anguli recti d/b/f. Omnis autem
pars minor eft toto,per ipfius nonz communis fententiz conucrfionem.Angulus
igitur fegmenti minoris, fub d-b/recta & b/c/dcircunferentia comprehenfus,mi-
nor eft recto. Incirculoitag;angulus qui in femicirculo eft: & quefequuntur reli-
qua.Quod oportebat oftendere.

Corollatium primum. ~ o

@Exhac,& decimafexta huius tertij propofitione fit manifeftum, quad tametfiin
mixtis angulis, {ub re€ta linea & circuli aircunferentia comprehenfis,detur minor
atque maior reto: nunquim tamen dabitur zqualis. '

zquus erit angulus e/a/b,ipfi angulo a/b/e,per quintam

angulis ba/d & a/d/bAunt zquales:igitur &zquales ad-.

/quadrilateri eft, & in dato confiftens circulo.Incirculis porro quadrilaterorum
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Corollarium fecundum. .
@Scquitur etiam ex huiufce propofitionis demonftratione,qudd in triangulls an.
gulus qui reliquis duobus zquatur,re@tus cft. € Et quando vtrobique cofiftentes
~ anguli,cifdem angulis fuerint #quales:vterg; zqualium angulorum reétus erit.

" etdpnpe . xu, ‘ . Poilears  Ap. e
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... Theorema 28, Propofitio 32.
32 S I circulum: tetigerit aliqua re@a linea, 4 contadu autem ex-

tendatur quzedam rectalinea circulum difpefcés: anguli quos
efficitad tangétem, ®quales funteis,quialterni in circuli fegmens
tis confiftunt,angulis. ~

O RONTIVS. gEfo enim circulus a/ bsc/d, quem tangat refta linea e/fin

‘punclo d:a cStattu autem d,extendatur recta quzdam linca d/b, difpefcés datum

circulum a/bsc/d. Aio quod angulus b/dse , zqualis eft angulo qui in fegmento br .

a/d:& angulus b/d-f,eiqui in fegmento b/c/d/ itidem 2qualis. In primis enim,aut: Quido difpe

b/d/reCtafuper retame/f/ad re€tos incidet angulos:aut non.Siad retos inciderit f,i,,,ﬁ'ﬁ";‘;%‘,’

angulos:ca tranfibit per centrum,efficietirque dimetis ipfius a/brc/d/circuli, per. genten

décimamnonam huigs tertij.Qui autem in vtrog; femicirculo cofiftet angulus, re-

€tus erit,per antecedenté trigefimamprima ipfius tertij.hinc per quartum poftula-
.77, vterqae re€us qui circa d,vtrique re@o in alternis Quandoczs

- ... femicisculis conflityto erit zqualis. @ Sed efto d/b/mi. 2% 0T
B - nimé perpendicularis fuper ¢/£& per vadecimd primi,d orthogonalis
‘ . dato punctod,datz re€tz linez c/f, perpendicularis ex. cumtigente
), citetura/d.Sumatur praterea in b/d/circiferentia pun. =

] @umaliquod, fitg; illud c: & per primum poftulatum,

c - conneétatur reétz a/b, brcatque c/d.Climiigitor ex hy-

~ potefi,rectalinea e/f, tangat ipfum a/bse/d/ circulum,i

¢ 'conta&tu qutem d,ipfi tangéti e/f/ad re€tos angulos ex-

- "+ citataeftasdtranfit igitura/d/ re€a per centrum, fitl;
dimetiés ipfius a/bsc/d/circuli,per deciminoni huius tertij. Tridguli igitur a/bxl
angulus qui ad bvin ipfo exiftens {¢micirculo,per antecedenté trigefimAptima hu.
ius tertij,reCtus eft: reliquiitag;angulia/d/b/& bra/d,vni reéto, per trigefimamfe.
cundam primi,funt zquales. A ngulusporrd a/d/e,retus eft:qui igitur fub asd/b/&
bra/d/ctinentur anguli,ipfi angulo a/d/e/funt zquales.vtrig; auté 2qualidi, cdmu-
nis eft a/d/brreliquus jgitur b/dg/,g; reliquo bra/ d(quialternus jn b/a/d/ fegmento .
confiftit)angulo,per tertiam communemfententiam eft zqualis. Rurfumquonid ... -
anguli brd/e/& b/d /¥, duobus reétis,per decimamtertiam primi,funt zqualesweifdé . -.-.

uog; duobus reétis,Zquales funit quiin a/bid quadrilatero, ex oppofita tonfi-:
nt anguli b/a/d & b/c«d,per vigefimam{ecundam huius tertsj. E¢ anguli igitur-
brasd & bre/d,ipfis ahfguﬁ_s_,g/d,{c/&g i;/d/f, {unt per.primam-communcm fententid
zquales:quorum alrer,vtpote brasd,alterib/d/e/zqualis preoftentus eft-Reliquus .
igjturangulus b/d freliquo & alterno bred, per gertiam communem fageptiam
coxquatur.. Si circplyeigityr tetigeritaliqya re&a linea: &c. vt in theoremate-
Quod receperamus oftendendum. S
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S " Problema s, Propq'itio 3. |
~Vper dataretta linea,defcribere fe@ionem circuli,capientem 3

angulum zqualem dato angulo retilineo.
ORONTIVS. @Sit data reta lincaa/b,datus porrd angulus rectilineus qui
ad cfit’y; receptum defcribere circuli fe@tionem, qu capiatangulum ipfi datoan-
Quandodss gulo ozqualem.Datus itag; angulus,aut erit retus,aut acutus,vel obtuﬁgs. Efto
::éz‘gﬁ"‘ e ~ primd reus,vt in prima figura.Secetur ergo ipfa a/bs
¢ reta linea bifariam, per decimam primi,in punéto d: &
centro d,interuallo autem da,vel d/b,circulus defcriba-
, : . turase/b,per tertium poftulatum.Sumatur deinde con-
a b tingens aliquod pun&um in alterutro femicirculo, fitg

d illud c: & coiungantur a/e/& e/b/linca re&t#;per primi
poftulatum. Et quonii femicirculus eft a/e/b:angulus
' ~ igitur quiad e,per trigefimamprima huius tertij retus -
€ . ef&ipfi propterea anguloc, per quartum poftulatum
: . . =qualis.Deferiptus eftitaque (gxpcr a/b/re@a,femicircu
Cdmdat®an us a/e/b,fulcipiés angulum qui ad ¢,dato angulo czqualem.@Sit autem ipfe da-
gul'eftacut®. ¢y angulus c/acutus, velut in fecunda figurz defcriptione. Ad datam itags re@am
Partifi figure lineam a/b,datimg; in ca punétum a,datoangulo reilineo c:zqualis angulus re-
PrEparatio.  gilineus conftituatur b/aszd,per vigefimamtertid primi. Erit igitur angulus bra/dv.
* acutus:& proinde a/b,fuper ipfam a/d/non eft perpendicularis.Excitetur ergo per
.. vndecimam primi,3 dato punéto a/datz rectz linex a-d,perpendicularis asc: diui-
e S datirq; ipfaab/re@ta bifari in puncto £, per decimam
ipfius primi.& per vhdecimi eiufdém primi,a dato pun
€tof, ipfia/b/ re€tz linez ad angulos reftos excitetur
f/g. Conuenient itag; a/e/& f/g, per quintum poftulatd: -
intcriores enim & in eadem parte anguli a/f/g/& gra/f,
binis retis funt minores. cdueniantigitur ad punctum
& cdnetatur b/g/re@a,per primi poftulatum. Cam
igitur a/f/ipfi £b/Ait zqualis,& vtriq; cdmunis f/g: duze

G ‘—’ » igitur a/f/& f/g/erianguli a/f/g, duabus g/f/& f/b/trian-

guli g/f/b,funt zquales altera alteri.& zquos inuicé ca-
iit angulos:nempe rectos,qui circa f. Bafis igitur a/g,
_ v afi g/b,per quattam primi eft zqualis. Centro itag; g,
interuallo autem gsasvel g/b, circulus defcribatur ae/b, per tertiam poftulatum.
tranfibit crgp circulus a/e/h,per ipfius a/b/limites.Extenta igitur a/e/reéta, per fe-

cundum poftulatum,in circunferentiam ipfius circulizcdnetatur reéta bre,per pri-
Refolutiodes mum poftulatum, Et quoniama/d/reta,ab a/punéto ipfiys ase dimetientis ex-
mbftrationis  eremitate,ad retos eft angulos:tangit igitur a/d/ipfum a/e/b/ citcdlum,per corol
larium decimafextz huius tertij.Rurfum,quoniam re¢ta quzdamlineaa/d,tangit
ipfum‘ase/br circulum, A contactu autem extenfa eft reéta quedam linea a/b/cir-

colum difpefcens:angulus igitur quiad e/ confiftens in alternofegmentoare/b,an-

lo basd/quem facit cxeenfa a‘jo/cum tangente asd,per trigefimamfecundi hu-

1us tertijeft 2qualis.Eidem porro brasd,equus eft angulus ¢,per conftructionem.

Angulus igitur qui ad ¢;dato angulo ¢,per primi communé fentétiam eft zqualis

g

. d-
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Super data itag; reéta linea a/b,defcriptum eft circuli fegmentum a7e/b,fufcipiens
angulum qui ad ¢,datoangulo zqualem.qlQuod i datus angulus c/fuerit obtu-. Quido idem
{us:haud diffimili via propopofitionis mtentum perficietur.Dato enim rurfum an angulus dat®
gulo brad,ipfi angulo c/zquali,per vigefimitertia primi:& a/b/ re@ta diuifa bifa. <t btfus.
riam in punéto f/per decimd,excitatiq; perpendiculari f/g/ per vndecimi eiufdem
primi: conuenient rurfum ase/ & f/g/ in retum extenfz,per quintum poftulatum
(anguli enim a/f/g/& g/a/f/funt minores duobus rectis )conueniant ergoad pun-

‘ &um g.& {umpto puncto h,prout in a/b/circunfe-
rentia contigerit:conectantur a/h,h/b,& b/g/linex

h
/f\ 6 reétz, per primi poftulatum. Cum igitur a/f/fic. Refolutio des

<
a : ! : - Refolutiod
| / / zqualis f/b,& f/g/vtriqs communis:duo latera a/f/: "}‘:::}nom

& f/g/ trianguli a/f/g, duobus lateribus g/f/ & f/hy.
trianguli g/t/b, funt zqualia alterii alteri:& zqua-
les inuicem continent angulos, vtpote reétos qui.
¢ circa punét f.Bafis igitur a/g,bafi g/b, per quarta
primi eft zqualis. Centro itaque ginterualloauté . = -
gra/vel g/b,defcribatur ase/brcirculus,per tertium -
poftulatii. erifibic cr%o circulus ipfe,per limites datz re@ lineza/b.Hinc rurfum ™
quoniam re&ta a/d/ab extremitate dimetientis a/e/ad retos excitata eft angulos:
tangit igitur a/d/ipfum ase/bycirculum,per corollarium decimafextz huius tertij.
‘Ttem quoniam a/d/reéta tangit a‘e/b/circulum,3 ctadtuautem extenfa eft a‘b/re-
&a,circulum difpefcens:angulus igitur qui ad h/confiftés inalterno circuli fegmen
to a/h/b;angulo bra/d/fub contingente d/a/& extenfa a/b/comprehenfo,per trige-
fimamfecundam huius tertij eft zqualis.Eidem quog; angulo bra/d,zquus eft per -
conftructionem angulus qui ad c.Qui igitur ad ¢/& h/punéta confiftunt anguli,per’
primam communem fententiam,funt muicem zquales. Itacgf'up.;; data rectali- °
nea a/b,defcribitur fcétio circuli a/h/b/capiens angulii quiad h/zqualem datoan-
gulo re&tilinco quiad c. Quod facere oportcbat. s P
Feofohupe 5 : Pedfeaie  Adl. - o
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£eppe. . Problema 6, Propofitio 34.
34 Dato circulo,fegmentum ab{cindere,capiés angulum zqua-

lem dato angulo retilineo.
O RO N T1V S.Sit datus circulus a‘b/c: 3 quo oporteat fegmétum abfcinde- .
re,capiens angulum zqualem dato angulo qui ad d. A dato igitur puntto ¢, duca- g;;‘:“&”
tur reétalinea e/f/contingés ipfuma/b/c/circulum in punéto b,per decimamfepti-
: mam huius tertij.& ad dati re¢tam lincam b/f, datimg; .
in ea punctum b,dato angulo rectilinco qui ad d,zqualis
angulus reétilineus conflituatur c/b/f, per vigefimater-
tiam primi.& per primi poftulatum, coniungantur a/br
e _&as ¢ linez rectz comprehendentes angulum quiad a.
Cum igitur re€ta quzda linea b/f/tangat circuld a/b/c,&
a contactu bralia quzdi linea re@ab/c extenta eft,circu
B¢ ¢ lum difpefcés: angulus igitur c}ui ad a/ exiftens in alter-
) no fegméto bra/c,zquus eftipfi angulo c/b/f,quem cffi-
£ N d cit re¢ta b/c/cum tangéte b/f, fper trigefimamfecundam
\ -+ huius tertij.Eidem porrd crb/t/angulo,zquus eft per ¢6
N ftructionem angulus d.Eft igitur fub b/ a/.¢/ contentus
hj.

d

a

Demdftratio
problematis.
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angulus, zqualis ipfi angulo d,per primam communem fententiam. A dato itaque
- circulo a/brc,fegmentum abfcinditur bsa/c,capiens angulum qui ad a/zqualem da-
*  toangulo rectilinco d.-Quod oportuit feciffe. :
R - Otdenpx k8, . Pedbeais - Ae
Ap o wikhe dWo b Tiuvwatp keRiiNae, T Kzd T8 e puds TUNPETWP TEEKE
l ;  pop SgBcyiviop,iovp ¥ Ee;'\zrb TEp & irigeo TpapTp TEMEX NG Seboywria.
=+~ _Theorema 29, Propofitio - 35.- »
C lincirculo duz re&tzlinez fe adinuicem fecuerint:reGtangu-
'+ n) lum comprehenfum fub fetionibus vnius, equieft ei quod

., fub fegmentis alterius comprehenditur rectangulo.
"OR ONT IV S5.€In dato enim circulo a/b/c/d, binz re@z lineza & b/d, fe
irivicem fecent in punéto e. Aio quod rectangulum comprehenfum fub aze/& erc,
\ @quum eft comprehenfo fubbre/& e/d/re€tangulo. In primis itags,vel vtraque li-
- E - nearum tranfit per centrum circuli,vel vna tantum, aut

« o
PP

Primalincas .- neutra. Tranfeat primim vtraque per centrum ¢,vtin
ril fefe inuicE :..-:. /" i Toritia i i Rni.
?_‘c.i idifpos prima figura.Erunt igitur,per decimamquintam diffini
1tio.

. tionem primi,a‘e,e/c,bse,& e/d/inuicem z?ualcs:ncmpc
. eiufdé crrculi femidiametri.Quod igittur fub a/e/in e/e/
it reCtangulum,zquum eft ci,quod {ubbre/& e/d/ con-
tinetur rectangulo,per corollarium quadragefimz{extz
primi libri: {untenim ambo re&tangula quadrata, & fub
Lo zqualibus reétis coprehenfa. @[ Sed 11 altera tantimodd
linearum,vtpote a/c,tranfeat per centrii,quod fit fifecétq; reliquam b/d/in eodem
Seciida linea puncto e.Sccabit igitur a/c,ipfam b/d/in duo zqualia,vel in duo nd zqualia.Secet
ri fupradita primdm bifariami& ad retos igitur eam fecabitangulos,per tertiam huius tertij.
v difpofitio. (~ i Aarut ergo reta b/f,per primum poftulatum.Rectigulum erit itag; trian-
gulum b/c/fEt quoniam recta a/cfecatur in #qualia in punéto f,& in non zqualia

in punéto e:quod igitar fub a‘e/& e/c/ continetur rectangulum, vna cum quadra-

to quod ex e/f, zquum eft ci,per quintam fecundi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei por-

- 1o quod ab f/c/fit quadrato, 2quum eft id quod ex b/f,

per corollariil quadragefimafextz primi: 2qualis fiqui.
dem cft b/f/ip(c'} f/c.Comprehéfum igitur fubase/&escr
rectangulum vna cum quadrato quod ex ¢/fizquum eft
quadrato quod fit ex b/ f. Quadrato autem quod fitex
b/f,zqualia funt per quadragefimamfeptimi primi,qua
exbre/& e/f/defcribuntur quadrata.Coprehenfum itags
fub a/e/& e/c/re€tangulum, vna cum quadrato quod fic
-ex e/frzquum eft quadratis que filit ex bre/& e/f.Abla-
ST 1 - toigitur communi quadrato quod ex ¢/f reliquum {ub

azes¥ e/c’comprehenfum reftigulum: 2quum eric, per tertiam communem fen-

.. tentid,reliquo quod ex bre/defcribitur quadrato. Quod autem ex bre/ fit quadra.

- tum,idem ¢ft quodfub b/e & e/d/comprehenfum rectangulum:eft cnim per hypo

thefin bre-ipfi e/d/zqualis.Comprehenfum igitur fub a/e/& e/c/re@anguli, zqui

Earundemli, St rectangulo,quod (ubbre/& e/d/continetur. €Quodd fi a/c/per f/ centrum edu-
nearum difpo €¥a,iplam b/d/non ductam per centri fecuerit inequaliter:idem non minus facilé
fitiotertia.  concludetur.A dato enim punéo f, inipfam b/d, perpendicularis ducatur f/g, per

duodecimam primi:& conne&titur f/d,per primi poftulatum.Clim igitur f/g/per

centrum educta;ipfam b/d/non du&am per centrumad retos dividat angulos: &

35



ipfam quog; bifariam difpefcet,per tertid huius. Aequalis erit igitur b/g ipfi g/di
& triangula frg/d,aeque f/g/c/rectangula.Et quoniam re@a a/c/bifariam fecatur in
puncto f,& in nd zqualia in puncto ¢: quod igitur fuba/e/& ec/ continetur rect.
gulum,vna cum quadrato quod ¢x e/f, zquum eft ei quod ex f/c/ deferibitur qua-
P L drato, per quintam fecundi. Quadrato autem quod ex
a_ - f/c;%quil cft id quod fit ex f7d: 2qualis fiquidem eft f/c/

ipfif/ d, per decimiquintam ipfius primi diffinitionem,
Quadrato rurfum quod ex e/ f, zqualia funt defcripta
ex f/g/& g/ ¢/ quadrata n,chr quadragefimifeptimi eufs
. dem primi.Comprehen{um igitur {ub a/e/& e/c/re@tan-
e gulum,vna cum defcriptis ex frg/& g/c/quadratis:zquﬁ
\ eft quadrato quod fit ex f/d. Quadrato infuper quod fie
| ex f/d,zqualia funt quz ex f/g/& g/d/fiit quadrata, per
j candem quadragefimamfeptimam primi. Quod igitur
fubare/& e/c/continetur rectangulum,vna i quadratis qua ex f/g/& g/eszquil eft
- eis,qua ex f/g/& g/ d/fiunt quadratis.Subducto igitur quod ex frg,verifq; commu
ni: reliquum {ub a/e/& ¢/c/comprehenfum re&tangulum,vni cum quadrato quod
ex g/e,zquum eft ei quod ex (g/d/ﬁt quadrato.Eidem rutfum quod ex g/d/fitqua-
drato,zquum cft comprehenfum fub bre/ & e/d/ re€tangulum, vni cum eo quod
ex eadem g/e/fit quadrato,per eandem quintam fecundi:dividitur enim b/d/lifao

. riding,&n non zqualia in puncto e.Quz auté cidem zqualia funt, ea funt zqua-
ka adinuicem, per primam communem fententiam. Retangulum itaq; fub a/e/&

¢/c/coprehenfum,vni cum quadrato quod ex gre: 2zqud cft cdprehenfo fub bre/&

¢/d/rectagulo,vna ci eodem quadrato quod fit ex g/c. Ablato auté cémuni quadra
to quod ex grereliquil fub ase/& e/c/coprehéfum rectiguld,teliquo quod fub bres
& e/d/cotinetur rectangulo,per tertid cdmuné fentétiam eft zquale. @ Neutra de-
tmum {upradictari lineard per cécrum educatur(vein hac vitima figura) fiue vna
fecetalia per zqualia,fiue néifitq; rurfum ipfius circuli centrii £Cénctatur igitur
e/f/ re@a,per primd poftulatli:& 4 centro f,in vtrang; a/c & bsd,ad re€tos deduci.
tur angulos f/g/& f/h,per duodecimi primi: conne@an-
tiirque dema b/f/&f/c,per idem primum poftulatii.Di-
uidet ergo f/g/ipfam a/c/bifariam,fimiliter & f/h/iplam
bsd,per tertid huius tertij propofitionem:erintg; trian-
gula fg/c/& e/f/h,necnon f/g/c/8 f/b/h/ redtangula. Ec
quonid a/c/bifarid fecatur in g, &in non zqualia in pun-
&o excdprehenfum igiturfubase/& e/ re@anguli,vni
: cum eo quod ex g/eit quadrato,zqui eft per quintam
fecundi quadrato quod fit ex g-c.Addatur comune quadratd,quod ex f/g/defcribic
tur:quod igitur fubase/& e/c/cStinetur rectigulum,vni cum quadratis quz fiunt
ex f/g/& g/e,binis quadratis quz exf/g/& fg/c, per tertiam comunem {entétiam
eft zquale.Quadratis porré qu fiunt ex f/g/X gre, 2quil cft quadratum quod fit
ex c/f: cis item quz ex f/g/& gre/fiunt quadratis,zquitid quod ex f/c, per quadra.
gefimamfeptimam primi. quod igitur fub a/¢/& e/c/ continetur retangulum, vnd
eum quadratoquod fitex e/f, zctu’x eft quadrato quod ex f/c.Ipfi autem fic/zqua-
Iis eft £/b,per circuli diffinitionéthinc per corolland quadraieﬁmzfcxtx primi-de-
{criptii ex f/b/quadratd,zquum eft ei quod fit ex f/c.Coprehenfum igitur fubase/
& e/c/reétangulii,vni cum quadrato quod fitex e/fizqui eft quadrato quod fit ex
f/b.Et proinde quod fub bc/& e/d/cotinetur rectiguld, vni caipfo lua rato quod
fit ex e/fizquum eft cidem quadrato,quod fitex £/b.Qua autem ci n;l zqualia,&
Jje

uarta preey.
diQarii lineas
rd difpofitie,
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adinuicem zqualia funt,per primam communem {ententiam. Comprchenfum igt-
tur fub a/e/& e/c/reGangulom,vni cum quadrato quod fit ex e/f: zquatur rectan-
gulo,quod fub b/e/& ¢/d/continetur,ac ipfi quadrato quod fit exe/f.Dempto itag;
cémuni quadrato quod ex ¢/f: reliquum fub a/e/ & e/c/ comprehenfum ro&an{gu:

~ lum,reliquo quod{ub bre/& e/d/continetur rectangulo,per tertiam cdmunem fen-
tentid cft zquale. Si igitur in circulo duz retz lincz {e adinuicem fecuerint: &c.
vtin theoremate: Quod demonttrare oportebat.

. Osdpnpa YOS Peébmc' As.
™ Apuikhs Mypdil w1 oupiop tnds, u) &’ & ale adp kUkAop neoamritiewar dio ’Eueé’m,
" wod b g %oTBp Tipwy mp wiihop,h A ipderlyrau: Ioa P zb Sha Tis TepwEoNS Kok
aig erds dearohoepPocvoping, i £0 Tt aupes kod Tls kugTRE whiptpdoa’mEUXOpSpop bg-
Soplwiop toop G & afis iparifopRing TeTCOYWIGH :

_ . "Theorema 30, Propofitio 36. .

I extracirculum fumatur pun&um aliquod, ab eéque in cir=
S culum cadant duz reétz linez , & earialtera circulum difpe-
{car, altera verd tangat: quod fub tota difpefcente, & extrinfecus
fumpta inter pun&um & curuam circunferentiam comprehens
ditur re€tangulum, zquum eft ei quod fit ex tangente quadraro.

O RO NTIV S.(Eftodatus-circulus a/br ¢, extra quem fumatur pun&tumd:

& a puncto dvin ipfum citculum cadant binz re@zlinex d/b/& dra/c,quarum d/bs

tangat ipfum circulum,d-a/cverd eundem circulum difpefcat. Aioquod rectigula

fub c/d/& d/a comprehéfum:zquum eft quadrato,quod fit ex d/b. Autenim reta

WPhidifpefeds . d, - linea dzarc/tranfit per circuli centril,vel extra. Tranfeat
‘"“’c‘:mt::lgf primo per centrum,fitq;illud e: & conneétatur e/bs re-
per &a,per primum poftulatum.Acqualis eft igitur a/e,ipfi
e/c, per circuli diffinitionem. Difcinditur itaque a/C/Ei—

fariam,in puncto e:& illi in re€tum adijcitur a/d. Quod

- quod ex ase/fit quadrato:zqui eft, per fextam {ecundi,
vadratoquod fit ex ¢/d. Ei porrd quod ex ase/ fit qua-
- _drato,2quum eft quadratii quod ex bre: {unt enim ases
&b-e,per ipfius circuli diffinitionem, inuicem 2qualcs. Comprehenfum igitur fub
cd/. & dra/re€tangulum,vna cum eo quod ex bre/fit quadrato: zquum eft quadra-
to,quod ex e/d. Quadrato rurfum quod fit ex e/d,zqualia funt,quz ex d'b/&bre/
vtraque fiunt quadrata,per quadragefimamfeptimam primi: angulus enim qui ad
b,per decimamoctauam huius tertyj, rectus eft. Quod igitur fub c/d/& d/a/ contie
netis reCtangulum,vni cum co, quod ex bre/ fit quadrato : 2quum eftcis,quz ex
d/b/& bse/fiunt quadratis.Subducto itaque communi quadrato, quod ex bre: relic
quum quod fub c/d& drascontinetur rectangulum, zquum eft per tettiam c6mu.
Quido circu Nem fententiam reliquo,quod ex tangente d/b/fit quadrato.qCNon extendatur au
b difpefcens tem d/a/c/recta per centrilipfius circuli,quod rurfum it €. &4 centroe, in retam
c:nu::,ftpﬁ asc, perpendicularis deducatur e/f, per duodecimam primi: connetantiirque per
primum poftulatum, ¢/a, e/b/& e/d/ linez rectz. Erit igitur vterqg; angulorum qui
ad b/& quiad f/rectus:dividetdrque rurfum a/c/bifariam in punto ficuiinreGum
coniuncta eft a/d.Quod igitur ex c¢/d/in d/a/continctur rectangulum, voi cum eo

36

igitur fub ¢/d/ in d/a/ continetur re€tiguld,vni cum co ‘
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quod ex a/f/defcribitur quadrato:zqui eft, per fextam
ipfius fecundi, quadrato quad fit ex d/f. Addatur com-
smune quadratum,quod fitex f’e:comprehenfum igitar
... fabesd & drare€tangulum, vna cum deferiptis ex a/f7
- & fre/quadratis,ezquum cft quadratis,quz ex d f* & fre/
- defcribuntur. Quadratis porrd quz fiunt ex a/f & fee,
-@quum eft quadratum quod ex ae:cis item qua ex d-f/
* B fre,fiunt quadratis,zquil id quod ex ipfad-e; per qua.
. -dragefimamfeptimam primi: Quod fitigitur exc/d- in
- da,vni cum-co quod ex a’e/fit quadrato:xqui eft qua-
' o - . drato,quod fitex d’e. Quadrato rurfum quod fitex a-e,
2quum eft id quod ex e/b:xqualis eft cnimase,ipfi ¢/b;per ipam circuli diffinitio-
nem.Quod igitur fub c/d/& d/a/cétinetur rc&an{gulum, vna cutnquadrato quod
fit ex e/b:zquum eft quadrato,quod fit ex d-c. Ipfi autem quod cx3 re-fit quadra-
to: zqualia {unt, per eandet quadragefimam{cptimam primi, defcripta ex e b &
b/d/quadrata.Comprehenfum igitur ex ¢/d/in d-a/re¢tigulum,vna cum quadraro
- quodex e/b:zquileft cis,quz ex cadem ¢/b/& ipfab/d fiunt quadratis. Ablato itag;
quadrato quod ex e/b/vtrique 2zqualium cSmuni:reliquum ex c/d/invd/acompre-
henfum re@angulum,reliquo quod ex tangente b-d-fit quadrato, per tertiam com
munem fententid eft zquale. - Igitur fi extra circulum fumatur punéti aliquod:&
quz{equuntur reliqua. Quod oftendendum fufceperamus. - .
Corollarium, ‘

@ Quotlibet igitur re€tangula,fub rectis fingulis ex eodem piicto extra circulum
fumpto deduéhis,atque circulum ipfum difpefcentibus,& extrinfecus furptis inter
punétum & curuam circunferentiam comprehenfa:funt inuicem #qualia . Nam eie
dem zqualia quadrato,quod ex ipfa tangente defcribitur.

- Oedghp Aw, Pedbeane AL
Ap KOkNS N@B7 71 oupiopinTde,&amd fi 18 onpcis md¢ mip kuichop noamirwarp oo ive
Eeéoa,t(od i (8 QT Bp Tpavn T wrhop,i A TRoamitfyzi A % Nazsd s SAne Teuvdone,
Ko Tiig Tt demohacpoavapiive ik £0 TBT owpad Kok s kugTHC WEUPLD Gotd’y Tovp T kWD
aiig TR VITTSONS 31 M9am (5@ i@aeTau T KUk,
Theorema 31, Propofitio 37
37 SI extra circulum fumacur pun&um aliquod,& ab eo punéto CSueriapras

. . , : . cedcntis.
in circulum duz re&z linez ceciderint,& earum altera circu=

lum fecet,altera vero cadat:fitautem quod fic fub rota difpefcen-
" te & extrinfecus fumpta inter punétum & curuam circunferens
tiam,zquale ei quod firex cadente:cadens circulum tanget,

OR ON TIVS. @Hzc eft conuerfa pracedentis.Sit igitur rurfum extra circy
Ium a/b/c/fufceptum punétum d,i quo in eundem circulum duz procidant linez
reétz,d'b/quidem in circulum incidens,d/asc/verd eundem circulum difpefcés:fic
autem feceptum,vt id quod fub c/d in d/a’comprehenditur reGtangulum,zquum
fit ci quod ex cadente d-b/fic quadrato.Aio quod d-b tangitcircula abc. A da-
toenim punéto d,dato circulo a-b/c,contingens reta linca ducatur, per decimam-
{eptimam huius terujficgsilla d e.Ipfius autem circuli centrum efto £:& per primd
poftulatum conne@antur re¢tz inez £/b,f/d,& fre.Erit igitur f/e/perpendicularis
in contingente d/¢, per decimamoctauam huius tertij: & proinde an%:l.}ls drertr
iif,
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reftus. Cil igitur 2 punbo d/cadant binz linc reétz
drarc/& dve,quarum altera,vepote d/asc,circalum fecat,
" reliqua vero d/e/ipfum tangit circulum : quod igitur ex
d/e/fit quadratum, zquum eft comprehenfo fub cd/&
“dsa/rectangulo,per antecedétem trigefimamfexti pro-
pofitioncm.Eidem porrd quod ex c/d/in d/a/fit rectan.
gulo,2quum cft per hypothefin,quod ex d/b/ficquadra
‘tum. qua igitur ex d/b/ & dve/ fiunt quadrata, funt per
-ptimam communé fententiam inuicem zqualia.Et pro-
inde re@a d/b, zqualis ipfi d/e, per corollarij quadrage-
~fimzfextz primiconucrfioné. Aequalis rurfum eftf/e/
ipfi £/b,per fzpius allegatamcirculi diffinitionem.Binz
. igitur d/b/&b/fatianguli d/b/f,duabus d/e/&e/f/trian

- oo gulidsefAunt zquales altera alteri: habéntque eandem-
bafin communem d/f. Angulus itaque d-b/£,ipfi angulo d/c/f, per o€tauam primi
eft zqualis.Atqui d/e/frangulus eft re€tus:& qui fub d/b/Figitur continetur angu-
lus, reCtuscft. .Eﬂ' autem f/bAemidiameter circuli, & altera igitur pars diamegri,
3 cuius extromitate b,ad angulos rectos excitatur brd: tangit 1gitur brdcirculum
:r(um a'bec;per corollarium decimafexte huius tertij.Idem quogs deducetur,wbi

‘a/¢/1e€ta per centrum ipfius tranfibit circuli:© Si extra circulum igiturfamatur
pundtiialiquod:&c. vt inipfo theoremate. Quod tandem fuerat oftendendum.

‘.,“3 J. .

& Tertij Libri Geometricorum Elementorum ez
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GII MATHEMATICARVM PROFESSO:

ris,In Quartum elementorum Euclidis, Demonftrationes:
EYRAELAOY ITOIXEION TETAPTON

. . Pei ¥ ipdendion kol whupdede oxipe; gu 2. .
Xipee Subbypappop s oxipa Wityprppop ipypdedon My, Smxpiudsy % F iy
ypagopobs oxipaoe yondy,dsns A fbeis T & Biyypdeeron doffarcc.

@Dc inferiptione ac circunferiptione figararum, Diffinitiones 7,

ssww Igura reilinea, in figura re&tilinea deferibi dici:

M tur:quando vnufquifque infcripez figure angulus,

'vnumquodque latus eius in qua defcribitur tigic.

¥ Csxipo $ Spoiwg wbdh oxipe whorypdanddon Nyem,Imey tadsn @A

' e T whuypagopchs, ndsne ywices' ¥ mhdi § midiypdgnron &‘m'rac_c.

» =2 Figura autem fimiliter circafiguram defcribi di:

_ citur:quando vnumquodg; latus circunfcripez,vnumqueng; ans

* gulum eius circum quam defcribitur tangit.

OR O N T1V S.€Hujufcemodi figurarum infcriptiones ac circunfcriptiones,de regus
Taribus,hoc eft,zqualia latera, 8 angulos inuicé zquales habentibusCexceptis forfitan trian
gulis,in quz czterz refolyuntur re%glinez_ﬁgurz)veniunt potiffimim intelligendz. Ins

fcribuntur przterea,atque inuicem circunferibuntur retilineg

tantiimodd figur,quz eiufdem funt fpeciei:vtpote, trianguli
tridgulo,quadratfi quadrato, pétagonii péagono:&c. Oportet
enim tot eflelatera dirciiferipte,quot ipfius infcripte funt ans
guli. Quanquam porrd circulus non fit figura reétilinea : pros
pterillius tamen regularitatem , poffunt & ipfz reilinez ag
aquilaterz figura,circulo infcribi ac circunferibi,& & diuerfo.
In exéplum igitur primz ac fecundz diffinitionis,habes obe
ietum a/bse/triangulum zquilaterum,defcriptii in dre/freriane
gulo:vel ipfum dre/frtriangulum,ipfi a/brotriangulo refpondenter circunfcriptum.

@xycipa I iwdiypappop Ge xinhop iy ypptdion Mperouy3Tay indsn yavia F iyypagopala,
. Gtfuron afis 78 ninhs gy dos’.
3 Figura rectilinea, in circulo defcribi dicitur:quando voufquifque

angulus inﬁ:riptz.circuli circunferentiam tangit,

Exduh@- 5 otk oxi o iR iy papeddon Mperee,3Tep § 7 kikhs Afpipigon dsws pwrices?,
K] ?‘5&8 oiypdorron difuron. : :
. 4 Circulus verd,circa figuram re&ilineam defcribi dicitu r:quando

hiij

2

us fi
infcribacur 8¢
circlifcribane
tur adinuic®.
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circuli circunferentia, vaumquenque eius, circum quam dcfcx;i‘a

bitur, angulum tangit.

Figara dircularis,ob vniformem & regulatam circunferens
tiz 2 c&tro diftantiam, re¢tilineas omnes ac regulares figuras,
tum intra,tii extra facile capit: fingulos angulos infcripta, vel

omnia circunicriptz contingg@s latera. Quéadmodiimin praes -

cedentium tertiz & quartz diffinitionum elucidationé,oftens
dit defcriptum in a/b /dr circulo quadratum: vel idem circus
lus,quadrate a/bresdrcircupieriptus. ‘ Sy

@xinhog i Spolwg &s oxipa MgJax iyypdorddoa,Smepi 7 xd- .
1B ThUPtan tudsne @A Lot T8 ¢ §iyypaptou &iffurae.

Circulusautem infigura retilinea defcribidicitur: quido circu= §

li circunferentia,vnumquodg; latus eius in qua defcribitur tagit,
€s i S wdypreppop DI kduhop TNy pepeddon Naraat, Samep tndsn A Sbpic s T xi+

KA TENipepciond’y T8 mhMypapopals ipaiyTou.

Figura vero retilinea;circa circulii deferibi dicitur:quando v

quodquc latus circunfcripez, circuli circunferenciam tangit.

In exemplum, habes circulum a/biesd, in quadraro e/fig/hs
defcriptum: atque idem quadratum e/ £/ g h, defcriptum cirs
ca eundem circulum abrc/d.Idem refponderiter velim intellis
gas de cxteris quibuicunque regularibus figuris,in circulo,vel
circa eundem circulum,prius diffinita ratione defcriptis.
Qevdda bg kbuhop oiappigeddon Niyeaut, SToep ot wigai doue
afie, WS afis ThUgresiao’ § T KUKAS. :
Rc&talineacirculo congruere dicitur:quanas

do eiusextrema, in circuli circunferentiam cadunt.

Quanquam haec vitima diffinitio,tam de circuli dimetientis
bus,quam de czteris retis non per cétrum eduélis (quas vos
. cant chordas it intelligenda:ipfas ramen re€as circuli dimes
'~ tiente minores potiffimlim refpicere videtur,que funt videlis

cet latera infcribendarum intra circulum rectilinearum figura

rum. Cuiufmodi videtur effe reta b/c:cuius extrema,fiue lis
mites b/& c, in dati citculi a/brc/circunferentiam caduns,

PedfAnpe @y TDedbiows

O&ap cdacguéoonr, :

Problema I, Propofitio 1. : o
N dato circulo,datz re&z linez minime maiori circuli
diametro exiftenti:zqualem retam lineam coaptare.
/O RONTIVS.Sit data reta linea 2,non maior dimetiente dati
circulrb/c-d-(non intraret enim circulum, fi foret maior: quoniam in circulo ma-
ximus eft dimetiens,per decimamquintam tertij) in quo quidem circulo oporteat

!
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ipfidatz rectx lincx a, zqualé rectd lincd coaptare. Producatur ergo circuli bre/d,

[
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dimetiés c/d Erit itagsa/reéta linea,aut zqualis ipfi dimeticti:aut co minot.Si zqua
lisziam coaptata eft re@ta linea ¢ d,2quabis ipfi datz retz line2 2.Quod fia/recta
o linea,fuerit minor dimetiente c/dfecetur 2 maiori ¢/d,

- ipfias minori zqualis, per tertii primificq; illa c/e. Et
centro Ginteruallo auté cve, defcribatur circulus bre/f,
per tertium poftulatl. Secabit igitur circulus bre/f,da-
d tum b/c/d circulum:{unt enim in codem plano,& vnius
- circunferentia partim intra reliquum,partim vero ex-
tra.Secet igitur in %ﬁ&o b:& per primum poftulitom,

: SRR confietatur re&ta bsc.Coaptatur itagsb/c/re@ta,in da.
to b/c/d circulo:cadunt enim extrema b/& ¢;in‘ipfius b/c/d- circuli circunferentia.

Aio quod zqualis eft ipfi a.QFom'am pun&um ¢eentrum eftcirculibre/fizqualis

eftigitur b/c/ipfi c/e,per circuli diffinitionem.Eidem porrd cve, zqualis eft a/reta

- kinea,per conftruétionem.Duz igitur, a/inquam, & b/c,cidem cve/funt zquales: &

proinde 2quales adinuicem,per primam communem fententid. Datz igitur re-

gz gneza,zqualisre&a linea b/g,in dato circulo brc/d/ coaptatur. Ql_]OCFOpOl’tCO
t facere. ;

' PeofAnpe £, Pedseare  f.
Ie Top Robéviee xUkNop, &} dabivm TEipbve, iozpbviop Teipwvop Ly ypanlo.
: Problema 2, Propofitio 2.

N dato circulo,dato triangulo,2quiangulum triangulum des

{cribere. .

ORONTIVS.@Efo datum triangulum a/bsc,cui oportéat defcribere 2qui- .

angulum trianguld,in dato circulo d/c/f.A dato igitur puncto g,dato circulo d/e/fi
contingens recta linea ducatur g/d/h,tangens ipfgm circul@ d-e/f/in pun&o d,per
decimamfeptimam tertij.Et ad datam rectam lineam d/h,datimg; in ea pun@um
g d__ 1 d,datoangulo re&ilineo qui ad b,zqualis angulus re-
' &ilineus coftituatur f/d/h,per vigefimamtertiam pri.
mi:& per eandem,angulo qui ad c,2qualis angulus c5-
DA ftituatur ad idem pactum d,datz rectz linez g/d,fitqs
\ grdseipfis dre/& d A, circulo dre/f/ coaptatis.coneta-

&

£ tur demum e/f re€a,pet primii poftulatum. Et quo-
niamcirculd dve/f, tangit quzdam tecta lincagrd/h,i

Conftru&io
figurse,

Oftenfio prav
blematis.

cStactu autem d, re@a quedam linea d/fextenditur,

circulum difpcﬁ:c's:anfulus igitur qui ad c,in alterno fegméto d-e/fangulo f/d/h,
per trigefimamfecunda tertijeft #qualis.Eidé porrd angulo f/d/h,datus eft zqua-
1is angulus qui ad b:per primam igitur communem fententiam,angulus qui ad b,
squus cft angulo qui ad ¢.Et proinde angulus qui ad f, ipfi angulo qui ad c/zqua-

Lis.Reliquus igitur/angulus qui ad a,reliquo qui ad d,per trigefimamfecidam pri-
" i eft zqualis.Acquiangulum eft itag; triangulum d/e/f, ipfi a/bsc triangulo:de-
fcribitirque in dato circulo dve/f. In dato igitur circulo, dato triangulo, zquian-
gulum triangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit. ’ :
' " . L reifMpe %, Pgdbears y 2 ,

-} Egi Top d‘gb_éwu kurop, B8 dRobivar TPryive,iavydnop Tpiywrep b iypdd o,
. Problema 3, Prop??tio 3. o _
3 g VIrca datum circulum,dato triangulo, zquiangulum trians

gulum defcribere. - B )
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ORONTILVS. gSit datum triangulum a/b/c,datus verd circulus d/e/f; circa
uem expediit defcribere triangulum 2quiangulum ipfia/b/c/triangulo dato. Pro-
catur 1taq; in directum ex vtrags parte latus b/c,in g/& h, punéta,per fecidum
poftulatiifitqs per primam tertij,ipfius circuli a/b/c/cétrum k, & connectatur d/ks
femidiameter,per primi poftulatum.Ad pun¢tum deinde k,datz rectz linex dk,
ipfi angulo a/b/g/ zqualis angylus conftituatur d/kve, per vigefimamtertiam pri-
mi:& per candem,ad idem pun€tum k,dat rectz linez ¢/k, angulus conftituatur
e/k/Aipfi anido asc/hrzequalis. A pundtis autem d,e,f, ad rectos vtring; excitéeur
. angulos d/l,d/m,e/m,e/n,t/n,& f/],per vndecimam primi: quz per dectmamquar.
tam eiufdem primi,in dire¢tum conftituentur, atq; per corollarium decimzfextz
- .. tertif, tangent ipfum circulum in punctis de, f, contea
Quddbmam, a2 niéntg; ad pdcta I, m,n. Connexa cnim d/e/per primil
fit triangulit, D , P .. , .
: poftulatum,dividet vtrung; angulumreGum quiad d,.
Iy & qui ad e:efficiétq; propterca ad eafdem partes verfus
et myinteriores angulos m/d/e/ & d/e/mvbinis rectis mi~
- nores.quare per quintum poftulatum,conucnient d/mv.
& e/mvin punétum m.E¢ proinde ¢/n/& {/n,in punétum’
natque d/1/&£/],ad punttum | Triangulum eric igicur
l/m/n:& circa datum circulum dve/f, per fextam diffinie
.. tionem huius defcriptum. Dico, ¢ & a/bsc/triangulo,
Q‘;dd trians eft zquiangulum.Quadrilaterum enim d/mve/k,cénexa m/k,inbina triangula di-
,‘P"ﬁ":t':’}:; uidetur:& cuiuflibet tridguli tres anguli,binis re€tis,per trigefimamfecundam pri-
#quiigulum. mi, funt zquales.Et quatuor igitur anguli ipfius quadrilateri d/mve/k,funt zqua-
les quatuor reétis.quorum quiad d& e,recti funt per conftrutionem:reliqui igi-
tut qui ad mv/ & k/ punéa confiftunt anguli, duobus rectis cozquantur. Eifdem
- quogs duobus rectis,zquales funt per decimamtertiam primi, a/b/g/ & a/b/c/ an-
guli.Aequales igitur funt anguli qui ad m/& k/pun&a,hoc eft d/m/e/& d/kve,ipfis
angulis a/b/g/& a/bsc,per primam communem fententiam.Angulus porrd a/b/g,
angulo d/k/e,per conftructionem cft 2qualis: reliquus igitur d/mve, feu quiad m/
angulus,teliquo qui fub a/b/c,per tertiamcémunem fententid eft zqualis. Haud
di(%lmilitcr oftendemus angulum qui ad n,zqualem efle anguloasc/b: atq; reliqua
angulum quiad J,reliquo qui fub bra/c/tandé cozquari. Acquiangulum eft igitur
Vmvn/tridgulum,ipfi dato eriangulo a/b/c: deferibitirg; circa datum circulii dre/f
Circa datum itag; circulum,dato triangulo, zquiangulum defcriptum eft triangu-
lum.Quod faciendum fuerat. |

: Peifhnpe &, Pedbeaie At
I E  Is P dobip Tplyerop kikNop ipypanlos.

I | Problema 4, Propofitio 4. . .
Ndato triangulo,circulum defcribere. o 4

ORONTIYVS. €Efo datum triangulum a/brc, in quo oporteat circulum de-
feribere. Sccentur ergo bifariam, per nonam primi, qui fubasb/cs & a/c/b conti-
nentur anguli : rectis quidem lineis b’ d/ & d ¢, in pun@um d, per quintumm po-
ftulatum, tandem conuenientibus. Eta pun&to d,in retas a/b, brc, & c/a, perpen-
diculares deducitur dze,d/f,8&d/g,per duodecimam primi.Aio itag; primiim, de,
d/A,&d g fore inuicem zquales. Triangula cnim bre/d/& d/f/b,habent duos angu
los duobus angulis 2quales:vtpote,e/bsd/ipfi d/b/f/per cftructioné, & rectum qui
ad ¢,reto quiad f,per quartum poftulatum.habent infuper vaum latus,vni lateri

m
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a . equalexcémune (ilicet brd,quod fub vno zqualium fub-
tenditurangulorum.Reliquaitaque latera, reliquis late-

: . ribus habebunt zqualia alterum alteri, per vigefimam-
: ¢ N\ g fextam primi.Acqualis eft igitur d/c,ip(g d£.& proinde
s d\ drg,ipfi d/t/itidem zqualis. Hinc per primam communé
e ]\& fententiam,d/e/atque d/g,inuicem zquales erunt. Tres

5 [N S ~ igitur d/e,d fatque d/g,zquales funt adinuicem.Centro

B - igitur d, interuallo autem dve, aut d/f, aut d/g, circulus
defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum. Tranfibit ergo circulus ipfe,per cadem

punéta e,f,g:tangéntque propterca eundem circulum e/f/g,ipfa a/b,b/c,& c/a,dati
a/bscrtrianguli latera, per decimafext tertij corolarium: excitantur enim ad se-

&os angulos,ab ipforum dimetientium dse,d f,& d/g,extremitatibus.Circulus au..

'tem in iguta rectilinea defcribi diatur:quando circuli circunferentia, vnumquod-

que latus eius in qua defcribitur tangit;per quintam huius quarti diffinitioné, In
dato itaque triangulo a/b/c, circulus defcribitur e/f/g.Quod oportuit feciffe. -

RS 1T I Peddare . €,
; Epi P fobiy Tpipwvop kuxhop mhpippaafat.

: 4 L Problema s, Propofitio 5.

s C-Ir_ca datum triangulum,circulum defcribere.
| O RO N TV S.€Sit triangulum asb/c: circa quod receptum fit defcribete cir-
culum.Secentur itag; bifariam,per decimam primi,a/b/& brc/ ipfius dati trianguli
lateratin punétis quidem d/& e.Ab ipfis deinde punétis d/& e,ad re€tos excitétur
angulos d/f/& e/f,per vadecimi ipfius primi.Aio primum,rectas d/f/ & e/f/in di-
rectum productas,tandem conuenire. Conexa enim recta d-e,per primum poftu-
latum:ca diuidet vtrunque recti angulum b/d/f/& bre/£f.& proinde in retas d/£/&
- e/fre€taincidés dreefficiet/ad eafdem partes interiores angulos,duobus retis mi
B nores.Conuenient igitur ipfz d/f/ & e/f/ per quinti po-
/' ‘ . ftulatum: conueniant itaque,ad punctum f. Autigitur f»
AN

' N\ punétum cadetintra triangulum as b/ c, aut fuper latus
N

intra trianguld,velutin prima figure difpofitione:& con

- neftantur,per primum poftulatum, fra, £/b,& f'c/ linez
re&tz.Cam igitur a/d,{it zqualis ipfi db, & vtriq; com-
g munis d f:erunt duolatera a/d/&d- f/ trianguli a/df,
duobus lateribus f/d/& d-b/trianguli f/d/b/ zqualia al-

* teril alteri:& 2quos inuicé continent angulos,per quartum poftulatum:nempe re-
&os,qui circa d.Bafis igitur a/f,bafi f/b,per quartam-primi eft zqualis.Haud diffi-
militer oﬁédctur,qubg frc,eidem f/b/zqualis eft:& proinde f/a,zqualis ipfi f/c,pet
primam communem f{ententiam. T res igitur fa,f'b/,& frc,funt invicem zquales.
Centro itag; finteruallo autem f/a,vel f/b,aut f/ccirculus deferibatur a/b/c/g, per
tertium poftulatum. T'ranfibit igitur defcriptus ipfe circulus, per punétaa, b, c,ad
quz dati triangulia/b/c/continentur angulitangétque propterea ipfius circuli cir-
cunferentia,vnumquenque angulum dati ab/c/trianguli.Ergo per quartam huius
quarti diffinitionem;circa datum triangulumarbrc, circulus difcribicur  Concur-
rant autem jpf{e rectz lincz d/f/& e/f,{uper latus a/c,vt in fuccedenti figura:& con-
nectatur £/b,per primum poftulatum.Haud diffimilitet pftendemus, quod fa ipfi
f/breft zqualis:nccnon & f/c,eidem £/b,per eandem quartam primi-Hinc rurfum,

asc, vel extraipfumasb/c/ triangulum. Cadatprimiim
a\

Generalis fis
gurae praepas
ratio.

Prima f‘igum

di ﬁ‘cfcntiao :

Secunda figu
re differétia,




Tertia fi
di(i:oﬁtio%mg

Potiflima des
mbftrationis
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ioxta premiflam demonftrationem, éolligemus- tres re.
&as lineas fra,f/b,& f/c,fore inuicem xquales.Quapro-
pter ficentro finteruallo autem f/a,vel f/b,aut f/c,circu
lus per tertifi defcribatur poftulati:is per punéta a;byc,
tranfire cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tan-
et vnumquenque angulum ipfius a/ b/ ¢/ trianguli de-
cribctﬁr/%uc propterea circulus if‘ﬁ: , circa datum trian.
gulum a/b/c,per eandem quarti huius quarti libri diffi-
nitionem.q Sed conueniant demum iFfz d/f&e/frper-
pendiculares,extra datuma/b/c/triangulum,vt habet vltima defcriptionis formu-
la: & connetantur rutfum fa,f/b,& f/c/linex re€tz,per primum poftulatum. Simi
li prorfus concludemus oftenfione, tres retas lineas f7a,f/b,& f/c,fore rurfom in
uicem zquales.habent enim triangula a/d/f/& £/d/b,duo latera a/d/& d/f, ducbus
lateribus £/d/& d/b/zqualiaalterum alceri:& zquos angulos,vtpote rectos qui cir-
ca dcontinentia.vnde per quart ipfius primi, bafisa/f,
bafi f/b,concludetur zqualis. E¢ proinde f/c, zqualis ci-
dem £/b.Hinc per primam communem fententiam f/a,
ipfi f’c/zquabitur:tres quoque f7a,f/b,& f/c,tandem con
‘wincentur zquales. Quapropter defcripto, per tertium
poftulatum,procentro f,ad ipfius f/a,vel f/b, aut f/c/in-
teruallum circulo : tranfibit ipfius circuli circunfcrentia,
per eadem punéta a,b,c,ad quz dati triangulia/b/c/con-
ucnitit Jatera.Hinc per quartam huius quarti diffini tio-
nem,defcriptus erit idem circulus,circa datum a/b/c/triangulum.Quod faciendum
fufceperamus. Corollarium, |

@Ex his, & trigefimaprima tertij fit manife ftum,quod dum f/cencrum circuli cadit

intra datum a-bsc/triangulumeangulus quiadb/reto minor eft, nempe in fegmé-
to femicirculo maiori confiftens.Dum autem cadit in latus b-c: angulus ipfe quiad
b,in femicirculo eft,& proinde rectus. Quido verd centrd ipfum cadit extra datit
triangulum:idem angulus quiad b/reto maioreft, vepote in fegmento femicircu-
lo minori céftitutus.  Hincverfa vice fequitur, quod in oxygonijs tridgulis circi-
fcribendi circuli centrii cadit intra datum triangulum: in re€tangulis vero,in medi
um fubtenfi faceriszin amblygonijs deniq; triagulis,extra ipfum trianguld datum.
Peofhnpe s, Teabeats 5 o
Eu 70p Robivme nUkNop TeTpdcywiop iyypaclace.
Problema 6, Propofitio 6.

N dato circulo,quadratum defcribere.

O RONT IV S. Eftodatus circulus a-b/c/d,cuius centrd e:in quo quidem cir-

culo ogortcat defcribere quadratum. Coaptentur igitur
b ipfi a/bsc/d circulo,dimetientes a/c/& brd,ad re@os an-
gulos {efe inuicem dirimentes: & coniungantura/b, brc,
crd,&d/a’linez reéta,per primi poftulatum. Quadrila.
teri eritigitur a/b/c/d: & intra datum circulum,per ter-
tid huius quarti diffinitioné defcriptum:vnufquifq; enim
angulus infcripti quadrilateri,circuli circunferétiam tan-
git. Aioip{um a/b/c/d/ quadrilaterum, fore quadratum.
Nam e/a,e/b,c/c,& e/d/linex re@z, funt per circuli diffi-
nition€ inuicé zquales:ex centro enim in circunferentii.
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Binz igitur a/c/& ¢/b/triangulia/e/b,duabus bre/& c/c/trianguli bresc cozquitur:
& zquos inuicé continent angulos,népe retos qui ad centril ¢.Bafis igitur a/b.baft
b/c,per quarti primieft 2qualis.Et proinde a/d/& d/c,tum inuicé,tum verig; ipfa.
rila/b/& b/c,oftendentur zquales.Acquilaterum eft itaq; a/bre/d/ quadrilaterum.
Infuper,quoniam a/c,dimetiens eftipfius dati circulizvterque propterea angulord
quiad b/& qui ad d,eft infemicirculo,& proinde rectus, dpcr trigefimamprims ter-
tij.Et per eandem,qui ad a/& c/funtanguli,itidem recti:dimetiens enim eft b/d.Re

- €&tangulum eft igitur ipfum a/b/c/d/quadrilaterum.Patuit qudd & zquilaterii : et-
go quadratd,per trigelim4 ipfius primi diffinitioné. In dato igitar cirwlo(}/b/ud,
quadratum defcribitur.Quod facere oportebat.

' PoéfAnpe & Pedbears &
Epi Top dotirqe kixAop, TeBdywvop o ypdboits

~ Problema 7, Propofitio 7,

7 CI rca datum circulum,quadratum defcribere. |
O R O N TV S.@Sitdatus circulus a/b/c/dcirca quem receptum fit quadratil
defcribere.Coextendantur ergo ipfius daticirculi dimetientes a/c/& b/d,in centro
¢/ ad rectos fefe dirimentes angulos. Et per ipforum dimetientium extrema pun-
&a a,b,c,d,parallelz ducitur,per trigefimamprimam primi:f/g/quidem & h/k/ipfi
b/d,f/k/autem & g/hipfia/c,ad punéta tandem f,g,h,k,inuicé(veluti cum ipfis di-
mcticntibus)cdncurrcntcs.oruz autem cidem rectz linez parallele:&adinuicem,
per trigefimamipfius ptimi,{unt parallele.Parallela eftigitur f/g/iplih/k, & f/ks
:’rﬁ gh: & roimgc quadrilaterum f/g/h/k/parallelogrammum, atq; fingulain co-

dem f/g/h/k/coprehenta quadrilacera itidé parallelogrima. Dico ipfum fg/h/k/ ,?m“gfrfﬁiﬂ

. parallclogrammum, fore quadratum:defcriptimg; circa grammum,fit
8 b b datum a/i/ud/ circulum. Parallelogrammori enim Jo- quadratum.
' \ ' : ‘corum latera qua ex oppofito,zqualia funtadinuicem,
' _ Ecr trigefimamquart4 primi. zqualis eft igitur f/g/ipfi
. i, &bk i‘gﬁ g/h: necnon vtraque £/g/& h/k/ ipfib/d,
/ vtraque rurfum £k /& g/h/ipfiasc/zqualis.Porrd asc/&

_bvd,zquales funt adinuicem: nempe eiufdem circuli di-
metiétes.Quz autem zqualibus zqualiafunt, ea quog;
O k funt invicem zqualia, per primam communem fenten-
- tiam.Quatuor igitur £/g,g/h, h/k,&k/f{untadinuicem
zquales: & proinde f/g/h/k/parallelogrammum,zquilaterum. Parallelogrammo.
rum rurfum a/b, bc, c/d,& dva, qui cx oppofito funt anguli, zquales funt adinui-
cem,per candem trigefimamquartam primi: zquales funt igitur ﬁn‘guli quiad pi.
&a f,g,hk, funt anguli, fingulis qui ad ¢/ centrum ex oppofito confiftuntangulis.
Anguli porrd qui circa ¢, per coftructioné reti funt:& recti igitur funt,quiad pun-
. &a f,g,h.k, continentur.Re€tangulum eftitaque f/g/h/k/parallelogrimum. Patuic
quod & zquilaterumeeft igitur quadratum, per trigefimam ipfius primi diffinitio-
nem. Aio demum,quod &ciraa datum circulumasb/e/d/defcribitur.In parallelas Quéd fptim
enim f/g/&b/d,re&ta incidens ase, facit alternos angulos ase/b/& e/a/ffimiliter & g‘;,‘:,‘;,‘,cg;j{;
ase/d/atque e/a/g,inuicem zquales, per vigefimamnonam primi. Atqui reti funt batur.
qui fub a/e/b/&ase/d, per conftructionem: & vterque igitur qui circa a, rectus eft.
Haudaliter oftendemus,quod & reliqui circa punéta b,c,d/cofiftentes anguli,recti
fuiit. _Q?uz- autem & eirculi dimetientium extremitatibus,ad rectos ducuntur angu-
Josvipfum circulum tangunt, per decimafextz tertij corollarium . Tangit igitur
ij.
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vnumquodque latus ipfius quadratif/g/h/k, circunferentiam dati a/b/c/d circuli,
Igitur per fextam huius guarti diffinitioné,circa datum circulum a/b/c/d,quadratit
defcribitur £/g/h/k.Quod faciendum receperamus.

) N . PoéfMpa ¥y . Dpibkaig "
K 1g % dobip TeBerpeomopiikhop Eyypenlact.

I Problema 8,  Propofitio 8.
N dato quadrato, circulum defcribere.

OR O N T IV S.@In quadrato enim a/b/c/d, circulum defcribere fit operapre

Centri inferie t1UM-Secetur itaque bifariam vtrung;latus a/b/&b/c,in punétis quidem e/& fiper
bedicirculiin decimam primi.zquales erdit igitur a/e,e/b,b/f,& f/c/adinuicem,per feptimi com-
ucftigatio.  munem fententid:nempe zqualium laterum a/b/& b/c/dimidiz. Per trigefinpri.
mam rurfum eiufdem primi,per punéti e,ipfis a/d/& bsc/parallela ducatur e/g:per

f/autem punctum, ipfis a‘bs & c/d/ parallela £/h, fecans eandem e/gyin punéto k.
Parallelogramma funt igitur a/f,f’d, d/¢,& e/c necnon e/f, f/g, g/h,& hre.Paral.
lelogrammorum autem locorum latera quz ex oppofis

b F ¢ to, & anguli, zqualia funt adinuicem: per trigefimam.

1
quartam ipfius primi. Parallelogrammi igitur d/¢, an-
gulus qui ad ¢, zqualis eft oppofito qui ad diipfiusitem
. c/c/parallelogrammi angulus qui ad ¢, oppofito quiad

L:3 citidem zqualis.qui autem ad /& d-confiftunt anguli,
rectifunt, per quadrati diffinitionem. Re¢tus eft igitur
vterque angulus,qui circa pun¢tum e.Haud diffimiliter
oftendetur, quod vterque angulus, qui circa faut g, vel
a h d h/pun@um,re@tus eft. Aequalis infuper eft k/h,ipfi ase,
. &kA7 ipfiesb: itemkses ipli b/, &k/g/demumipfi f/c.

Atqui ase, /b, bs £,& f/c,funt zquales adinuicem: quz auté zqualibus funt zqua-

lia, & adinuicem zqualia funt, per primam communem fententiam.Quatuor igi-

Abfolutio po tur krek/f, k/g,8 k/h,zquales funt adinuicem.Centro ergo k,interuallo auté kve,
blematis. ~ vel k/f,aut k/g,feu k/h,circulus per tertii defcribatur poftulatd e/f/g/h. Tranfibit
igitur ipfius circuli circunferentia,per eadem punéa e,f,g, h,ipforii c/g/& f’h/dime

tientium extremitates: cum quibus dimetiétibus,ipfius a/b/c/d/quadratilatera,ad

rectos (vt przoftenfum eft ) conueniunt angulos. Tangit crgo circuli ¢/f/g/hvcir-
cunferentia,vniiquodq;latus ciufdem quadrati a/b/c/d,per decimafextz tertij co-

rollarium . Hinc per quintam huius quarti diffinitioné, in dato quadrato a/b/c/d,

circulus defcribitur e/f/g/h. Quod faciendum fuerat. ‘ :

’ Pesfhupa 0, Peobears o.
y Eei P Robip TeTEdywopRukhop TP s,

) Problema o, Propofitio 9.
\_ Irca datum quadratum,circulum defcribere.
> ORONTIV S. @Efto quadratum a/bsc/d, circa quod oporteat defcribere cir-

9

Vtcircunferis culum.Connecantur igitur a/c/& b/d/re@z linez, per primi poftulatum, in pun-

bendi circuli - &g ¢/ fefe inuicem dirimentes.; Et quonid per quadrati diffinitionem, zqualis eft
e fnue a/b/ipfibsc, & brd/verique communis : binz igicur a/b/& brd/trianguli a/b/d, dua-
bus d/b/&b-c/ trianguli d/b/c/ funt zquales altera alteri:& bafis a/d,bafi d/c/itidé

zqualis. Angulus igitura/b/d, angulo d/b/c,per oftauam primi eft zqualis. Totus

. itaq; angulus: a/brc, bifariam diutditur fub re¢ta b/d. Haudaliter monftrabimus
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& qudd vnufquifg; reliquorum angulorum uiﬁxb‘B/a/d,

| PN diuiditur.Angulus porrd avbc, angulobra/d,per quar-
tum poftulatum cft zqualis: nempe rectus recto. Qua

autem zqualium funt dimidium , zqualia funt adinui.

cem, per {eptimam communem fententiam. Acqualis

A cft igitulr angulli)s arb, 1c, anguflp ¢/ asb: & proinde la.
tus c/a,lateri e/ b, zquale, per fextam primi.  Eodem

N d prorfus modo oﬁcnl:mqs?cw & e/ d? reftas, tum ad-
inuicem , tum ipfis e/ a/ & e/ b/ reétis lineis cozquari.
Quatuor igitur e/a,e/b,e/c,& e/d,zquales funt adinuicem.Cétro igitur e,interual-
Io autem e/a, vel e/b,aut e/c, vel e/d, circulus defcribatur,per tertium poftulatum.
T ranfibit ergo defcriptus circulus per punctaa,b,c, d :quagroptcr & ipfius circuli
circunferétia tanget vniiqueng; angulum ipfius quadratia/b/c/d.  Perquarti igi-
tur huius quardi diffinitionem:circa datum quadratum a/b/c/d,circulus deferibitur.

Quod oportuit feciffe.
: PeofAnpa 1 Pecteaie & :
SooxeNis Teipwvop ousioudduu , ixop karigay TH 78s 1 pdoa yandy dimAacfone ais
Nomis.
Problema 10, Proqutio 10,

Sofceles triangulum céfticuere, habens vnumquenque eorum

ui ad bafin funt angulorum,duplum reliqui.
O RON T 1V S.@Hoc quzfitum,ad fuccedentid propofitionum demonftratio-

" nem,ita confirmatur.Sit data recta quzdam lincaa/b:quz per vndecimam fecundi

itafeceturin Fun&o c,vt comprehenfum fub tota a/b/ & fegmento b/ ¢/ rectangu.
lum,zquum {itei quod ex reliquo fegmento a/c/fit quadrato.Et centro avinterual-
loauté a/b,circulus defcribatur b/d/e,per tertium poftulatum.Et per primi huius
quarti, in circulo bd’e, datz rectz linez a/ ¢/ (qua non eft maior ipfius circuli fe-
midiametro)zqualis rectalinea coaptetur:fitq; b/d. connectitirg; a/d & ¢/d linez
rectz,per primum poftulacum. T'riangulum erit igitur a/b/d,atq; ifofceles:zqualis
eft enima/bripfia/d,per quindecimam diffinitionem primi. Dico quod vnufquifg;
angulorum quiad bafin b/d,duplus eft reliqui angult qui ad a.Circa enim triangu-
lumarc/d,per quintam huius quarti,defcribatur circulus asc/d/f. Et quoniam per
conftruétionem,quod fuba/b/& bre/cotinetur reftangulum,zquum cft eiquod ex
c/a/fit quadrato:& ipfi c/a/data eft zqualis b/d, ab zqualibus autem reétis zqualia

b defcribtur quadrata, per corollari@l quadragefimafex-
tz primi.Coprehenfum igitur fub a/b/& b/C/rc&angu-
lum, zquum cft ei, quod ex b/d/fit quadrato. Atquib/
punétd extra circulum a/c/d/fAufcipitur, ab eég; in cir-
culum geminz Erocidunt linez rectza/b/& b/g, quard
altera vtpote a/bscirculum fecat, altera verd b/d/ cadit,
eftq; fub tota difpefcéte & extrinfecus fumpta b/e/com.
prehenfum rectanguld,zquale ci quod ex cadente brds
fitquadrato.Cadens igitur b/d,tangit per vitimam ter-
tij circulum asc/d/f, in pii€to d/vtrig; circulo communi.
‘ Rurfum rjiionid b/d/reéta tangit circulia/c/d £,& a c3-
tactu d/extéditur re@a quadilinca d-c/circulum difpefcens: angulus igitur b/dsc,
angulo ¢/a/d,(quiin alterno confiftit fegmento)per crigefima fecundam tertij, eft
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.bresd,& ard/cbifariam itidem fubipfa b/d, & asc/ re@a
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xqualis.Qudd i vtrique zqualium angulorum addatur
.cémunis angulus a/d/c:totus angulus a/d/b, duobus qui
fub cva/d/&asd/c/funt angulis,erit per fecundam com.
munem fentétiam zqualis.Eifdem porro qui fubca/ds
&asd/c/cotinentur angulis, exterior angulus brc/d, per
trigefimamfeciidam primi cozquatur.Per primd igitur
communem feritentid, angulus a/d/b,angulo b/c/d/ cft
zqualis.Angulo rurfumasd/b,zquus eftanguluscb/d, -
aut(fi velis) a/b/d,per quinta primi:funt enim ad bafin
brd/ifofcelis tridguli a/b/d.Duo itaque anguli bic/d/ &
. c/bsd,cidem anguloa/d/b/funtzquales:& zzualcs pro-
pterea adinuicé,per primi communéfententii. Hinc latus c/d/lateri b/d,per fextd
ipfius primi cozquatur-fed eidem b/d,zqualis eft per conftructionemarc.binz igi-.
tur a/c/& c/d,eidem b/dAunt zquales:& zquales itag; rurfum adinuigé,pcr cddem
primam c6munem fententiam. Angulus igitur a/d/c,angulo c/a/d,per cand€ quin-
tam primi eft zqualis: & vterq; propterea dimidius ipfius angulia/d/b,ndangulus
asd/bscifdem angulis a/d/c/8& c/a/d/zqualis iam oftenfus eft. Duplus eftigituran-
gulus a/d/b,ipfius anguli qui ad 2. Eidem porrd angulo a/d/b, zqualis rurfum cft
a/bsd:qua autem zqualia funt,eiu{dem funt duplicia,per fextz communis fenten-
tiz conuerfionem. Et a/b/d-itag; angulus, eiufdem anguli qui ad a/duplus itidem
eft. Ifofceles ergo triangulum conttituitur a/b/d,habens vnumqueng; corum qui
ad bafin b/d/funt angulorum duplum reliqui.Quod facere oportebat. :

Feifhipe i, Pedbeae 1.
Is 70p dRobivae kUkAop, weviywvop iobwA fbedp Tt uod iovpbiop By ypdboc.

Problema 11, Propofitio 11.
N dato circulo, pentagonum zquilaterum & equiangulum de-
{cribere.

O R ON TV S.€Efo datus circulus a/bsc/dre,in quo receptum fit defcribere
pentagonum zquilaterum & zquiangulum. Conftituatur per antecedentem deci
mam propofitionem, triangulum f/g-h: cuius vnufquifq; eorum quiad bafin g/h/
funt angulorum, duplus fit reliquianguli qui ad f. Et per fecundam huius quarti,
in datocirculo a‘b/c/dse,dato triangulo f/g/h,zquiangulum triangulum defcriba-
tur a/c/e:fit§; angulus qui ad c,an%u o qui ad f/zqualis.Cim igitur vterg;angulo-
rum quiad bafin g/h,duplus fit reliqui qui ad f: eric & vterque corum quiad bafin

- ase,reliqui anguli qui ad c/itidem duplus.Secetur itaque bi(}ariam,pcr nonam pri-
mi,vterq; angulorum qui {ub c/a/e/& ase/c,produétis in circunferétiam a/d/& e/bs
rectis:& conne&antur asb,b/c,c/d,& dre/linex rectz,per primum poftulatum. Pen.
tagonum eft itaqs a/b/c/d/e/re&tilineum:& in dato circulo,per tertiam huius quar-

' ti diffinitionem defcriptum. €[ Aio primiim, ¢ & 2qui-

laterd.Nam angulus qui fub a/c/e, dimidius cft vtriufq;
zqualium angulorum qui fub c/a/e/ & aze/c. fed anguli

b - Naf  cad/&drare,ipfius crase:anguliitem a/e/bs & brese,
. ipfius ase/cAunt dimidium,feti enim funt bifarii c/a/e/
' & ase/c/anguli.Quz autem ciuldem,vel zqualium funt

Y V7 dimidium,qualia funt adinuicé,pet feptimam commu
g 7, nem {ententiam.Quing; igiturangulia/c/e,a/e/b,bresc,

c/asd,& d/ase, ad circiiferentid ipfius circuli confiftétes,
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funt adinuicé zquales.In codem porré circulo 2quales anguli,in zqualibus circun.
ferétijs fubtenduntur,etfi ad centrum, etfi ad circunferentiam deducti fuerint,per
vigefimamf{extam tertij-Quing; ergo circunferétiz a’b,b/c,d,dre,& e/a,zqu’ales
funt adinuicem . In codem rurfum dirculo, fub 2qualibus circunferentijs zquales
re¢tz linez fubtenduntur,per vigefimamnonam 1pfius tertij. Acquales Itag; inui-
cem funt przfatas circunferentias fubtendentes linez rectz:& proinde a/b/c/dve/
pentagonum zquilaterum. Dico tandem ¢ & zquiangulum.Quoniam circunfe
rentia a/b,circunferentiz c/d/eft zqualis :fi vtrig; zqualium addatur cémunis cir.
cunferentia a/e/d,refultabunt ase/d/c/& b/vc/d/drcunfercntiae,pcr fecundam ¢6.
munem fententiam invicem zquales.Sub ipfa porrd circunferentia a/e/d/c, dedy.
citur angulus a/b/c{ub ipfa autem b/ase/d,angulus brc/d, & veerqs ad circunferen.
tiam ciu{dem circuli. Aequalis eft igitur angulus a/brc, angulob/ ¢/ d: fubzquali-
bus enim circunferentijs zquales deducuntur anguli, in eodem potiffimi circulo,
etfi ad centrum etfi ad circunferentiam fuerint deduti, pervi cﬁmamﬁ:ptimm;
tertij. Haud diflimiliter oftendemus, reliquos angulos qui fub c/dve, & d/e/a, &
¢/a/b,tum inuicem,tum vnicuig; ipforum a‘b/c/&brc/ds cozquari. Aequian ll,.lm
eft igitura/b/c/d/e,pentagonii.patuit ¢ & zquilaterum. In dato itag; circulo,pen
tagonil zquilaterd & zquiangulum dcﬁ:ripgmus.@od faciendum receperamus.

‘Peohpa 1, Dpobeaie 1f.
Hsej p Rodiva wukhop,mevmiywroyictwAdbedy ¢ kg iooydulop whdrypdenbou.
B Problema 12,  Propofitio 12.
CIrca datum circulum, pentagonum zquilaterum & zquians
gulum defcribere.

O RO NTIVS. Sit rurfum datus circalus a/b/ ¢/ d/ e,cuius centtum £ circa
quem oporteat defcribere pétagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcriba-
tur in primis in ipfo circulo dato,pentagoni zquilaterd & zquiiguluma/b/c/dre,
Fcr antecedentem vndecimam propofitionem:& conectantur £/a,f/b,f/c,f/d,8 fre/

emidiametri,per primum poftulatum. A punétis autem a,b,c,d,c,ad retos vtring;

fufcitétur angulos asg,a/hb/hbk,ck,el,dd,d/m,e/m/ & e/g,per vndecimam pti-

mi.In direGtum igitur conftituentur ga‘h,h/b/kk/c/Ll/d/m,& m/e/g, per decimi-
quartam eiufdem primi: tangéntqs circulum datum, per decimafextz tertj corol-
larium,in pun&is quidem a':g,C,d,c.Conucnicntin(upcr ad punéta g,h,k,l,m. Re-
€ta enim a/b,incidés in gh/& h/k/tectas,dinidit verung; angulum rectum qui fub
£/a/h/& h/b/A, efficitque propterea interiores & in cadem parte angulos a/b/h/&
h/a/b/duobus reétis minores:neceflum eft igitur,retas g/h/&h/k/in infinitd pro-
ductas,tandem concurrere ad partes h, per quintum poftulatum. Haud diffimili-
ter oftendemus,quéd h/k/& k/1/ conuenient ad punétid
k,atg; k/l/& I'm/ad pun&um |, necnonl'm/& m-g/ ad
punctum m:m-g/tandem & gh/ad punétii g.Pentago
( ndeft igitur g/h/k/l/m:& circa dati circulid a/b/c/d,per
fextd huius quarti diffinitioné,defcriptd.q Aio iam ¢ &
zquilateril.Coiungitur enim f/g,f/h,& fk/reCtz linez,
per primi poftulati.Retigula igiterita/f/h/& h/f/b/
triangula.vnde per quadragefimafeptima primi quz ab
ipfis %/a/& a/h/vtrag; fide quadrata,zqualiafuncei quod
. ex f/h:& per eidé,quz ex £/b/&b/h,cidé quod ex f/h/fit
quadrato zqualia. Quz igitur ex f/a/ & a/lvfii quadrata,cis qu cx £/b/&b/h/fitic
1. dij.
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uadratis, {unt per primam communem fententiam zqualia: quorumid quod ex
‘a,ei quod ex f/g/cﬁ_a:qualc, per corollarii quadragefimafexta primi:nam f/a,ipfi
- f/b/xqualis eft,per circuli diffinitionem Reliquum igitur quod exa/hv fit quadra-
tum,reliquo quod ex h/b/per tertiam cSmunem fententiam eft zquale: & proinde -
a/h,ipfi h¢b,per idem xquatur corollarium.Similiter oftendetur ¢ a/g/ 1pfi gre, &
b/k/ipfi k/creft xqualis: & confequenter ita de czteris. Rurfum quoniam a/f/ipfi
£/b/eft zqualis,& f/h/vtrique cdmunis:duo igitur latera a/f/&f/h trianguliaf/h,
~ duobus h/f/& fb/trianguli h/f/b, funt zquafia alterum alterisbafis quog; a/h, bafi
h/b/zqualis. Angulus igitur a/f/h, angulo h/f/b/zqualis eft, per oftauam primi: &
vterque proinde,ipfius anguli a/f/b/dimidius. Eodem modo colligemus, angulum
a/f/g/dimididi fore ipfius anguli a/f/e. Atquianguli a/f/b/& a/fre, zquales funt ad-
inuicem,per vigefimamfeptimam tertij: nempe ad centrum f, fub circunferentijs
a/b/& a/e/inuicem 2qualibus deduéi.Qua autem zqualium funt dimxgh’um,zqua
lia func adinuicem,per feptimam communem fententiam.Aequalis eft igitur angu
' lusa/f/g, angulo a/ f7 h: & reCus fra/g, reto fra‘h, per
quartum poftulatum zqualis. T riangula igitur a/£/g/&
a/f/h,habent duos angulos duobus angulis zquales alte
{ rum alteri.vndmg; latus a/f/vtrigs cémune,quod zequis
adiacet angulis : reliqua igitur latera, reliquis latexibus
zqualia, & reliquum anguld reliquo angulo zquali¢ ha-
d btlunt,p‘cr vigefimamf{extam primi.Acqualis eft igitur
a/g/ipfi a/h,& tota confequenter g/hy ipfius ash/ dupla:
g m hecnon angulus a/E/f,angulo f/h/a/zqualis.Haud aliter
€ oftendemus qudd h/k,dupla eft ipfius b/h.Porro a/h/&
h/b,zquales przoftenfz funt:quz autem zqualium duplicia funt, adinuicem funt
zqualia,per fextam comunem fententii. Acqualis eft igitur g/hipfi h/k. Similiter
quog; demontftrabitur,quod cztera ipfius pentagoni latera,vtpote k/1,1/m,& m/g,
. tum inuicem,tum vtrique ipfarum g/h/& h/k funt zqualia. Aequilaterd eft igitur
uddidécic g/h/k/1/m- pentagonum. €Dico tandem quéd & zquiangulum . Quoniam enim
cagonum i #qualis eft ahvipli h/b,& h/frvtriq; cémunis:bina igitur ah/& hf tridguli a/h/f,
zquianguld. duabus f/h/&h/btridguli fh/b,funt zquales altera alterizbafis quog;a f,bafi f/b/
zqualis,per diffinitionem circuli. Angulus igitur a/h fangulof'h/b,per octaui pri
mi eft zqualis. Totus itag; angulus zi/b,ipﬁus a/h/f/duplus eft.Haud aliter mon-
frabitur,quod angulus a/g/fangulo f/g/evitidem cozquatur: totifq;a/g’e,duplus
eft ipfius a/g/f. Anguli porrd asg/f/& a/h/f,zquales nunc oftenfi funt : quz autem
zqualium dupliciafunt,adinuicem funt zqualia,per fextam communé fententiam.
Acqualis eft igitur angulus a/g/e,angulo a/h/b.Similiter oftendemus,quod reliqui
anguli qui {ub b/k/c,&c/l/d,atq; d’m/e,tum inuicem, tum vtrique ipforuma’gre/ -
& a‘h/b/refpondenter cozquantur.Acquiangulum eftitaque g/h/k/l/m/ pentago-
num.Patuitquod & zquilaterum: defcriptimg; circaa/bse/drescirculd.  Circa da-
tum etgo circuluma/b/c/d e,pentagonii zquilaterum & xquiangulum defcribitur
g/h/k/ly'm.Quodoportuit feciffe. '
- Pgofohupee Iy,  Petbeais , iy,
I¢ 7 dlofip merabyavop,d Bip ichmA dbedp o kotd ioopdviop kikAop,iyppdlou.

I Problema 13, Propofitio 13, ,
N dato pétagono zquilatero & zquiangulo,circuld defcribere. 13

O R O N T 1V S.@Efto datum pentagonii zquilaterd & zquianguld a/bc/dve,
in quo expediat defcribere circulum.Secetur in primis vterq; angulorum a/b/o/&
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brase/bifariam,per nond primi,fub reétis quidem lineis a/f/&b/f:quas operapre-
tium eft tandem conuenire.Angulus enim a/b/c,minor eft duobus rectis(namalids
a/b/& byc,in retum conftituerentur)quapropter & angulus a/b/f, dimidius ipfius
anguli a/b/c,re€to minor eft. Et proinde g/a/f,re&o itidé minor. Hinc fic,vt recta
asb, incidat in.a/f/&b/f/lineas rectas,efficiés in cadé parte interiores angulos binis
retis minores.Concurrent igitur,per quintum poftulatum a/£&b/f/ in direGtum
productz:idq; intra datum pentagonum. Angulo enima/b/c,opponitur latus d/e:&

c &c/d/latus,ipfib/ase/angulo.Rectaigitura/frin re¢tum
extenfa,cadetin latus ¢/d:& ipfa b/, in latus de:fefe in-
uicem intta datum interfecantes pentagonum. Secét fe
J igitur,& concurrant in punéto f. Aio punét f, fore cen-

4

trum defcribendiin dato pétagonocirculi. Conneétan-
tur enim f/c,f/d,& f/e/linex reétz,per primum poftula-
2 I tum.Cam igitur a/b,fit zqualis b/c,& b/f,vtrique cdmu-
nis:erunt bina Jatera a/b/& b/f/ trianguli a/b/f, duobus

\A _X lateribus &/b/& b/f/eridguli c/b/falternatim 2qualia: &
a7 m qui fub zquis lateribus cétinétur an‘guli as b/ £/& b/,
funt per coftructioné adinuicem zquales.Bafis igitur a/f, bafi f/c, & angulus bra/f,
angulo b/c/f,per quarti primi eft zqualis.Angulus porré b/a f,dimidius eft ipfius
anguli bsase, & ipfi brase,zqualis angulus b/c/d,per hypothefin.Quz autem inui-
cem zqualia funt,ciufdem vel zqualium dimidium efle videntur: per feptimz c3-
munis {ententiz conuerfioné. Angulus igitur b/c/f,dimidius eft ipfius anguli brare,
& proinde anguli b/c/d: reliquus infuper angulus f/c/d, dimidius itidem eft ciufdé
anguli b/c/d.Bifariam itaque dividitur angulus b/c/d,fub recac/f Nec diflimiliter
oftendetur,vterque reliquorum angulorum qui {ub c/d/e/& dseva, bifariam difcin.
di(ub rectis lineis d/f/&¢/f. Confequenter a punéto f in fingula ipfius pentago-
ni latera,perpéndiculares dcducitur%/ /h,f/k, /], & £/m,per duodecimam primi.
Et quoniam triangulorum b/f/g, & b/f’h , angulus g/b-f/ zquus eft angulof/b/h,
necnon & rectus b/g/frreto b/i/f/pcr uartum poftulatum zqualis,latus infupet
b/f/vtrique triangulo commune, quod fub vno zqualium fubtenditur angulorum:
reliqua igitur latera, reliquis lateribus zqualia habebunt alterum alteri, per vige-
fimamfextam primi.Acqualis eft igitur f7g/ipfi f/h. Haud diffimiliter oftendentur
reliquz perpendiculares f/k, £/1,& f/m,tum inuicem, tum vtriq; ipfarum f/g/& f/h/
cozquar1.Quinque ergo rectz linez £/g,f/h,f/k,f/1,& £/m,funt 2quales adinuicem.

e
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Centro itag; f, interuallo autem f/g,aut f/h,vel fk,feu f/haut f/m,circulus defcriba Problematis

tur g/h/k/l/m;per tertium poftulatum. T'ranfibit ergo ipfius circuli circunferen-
tia,per fingula pun&a g.h,k,I,m. Etquoniam ab ci(dem pundtis g,h k,l, m, corun-
dem femidiametrori extremitatibus,dati pentagoni latera ad rectos excitata funt
angulos : tanget propterca eiufdem circuli circunferentia fingula ipfius dati pen-
tagoni latera,per decimzfextz tertij corollarium. Circulus porro in figura recti-
linea defcribi dicitur,quando circuli circunferentia,vnumquodg; latus cius in qua
defcribitur tangit:per quintam huius quarti diffinitionem. In dato igitur pentago.

noasbsc/drecirculus deferibitur g/h/k/l/m. Quod expedicbat facere.

I l PpifAnpe  id Pedbeaic i
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| ~ Problema 14, Propofitio  14.
14 Irca datum pentagonum zquilaterum & gquiangulum,cirs
C culum defcribere. - o
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ORONT 1V S.Sitdatum E:nta{gon‘um zquilaterum & zquianguluma/bs
c/dse, circa quod circulum defcribere fit operepretium. Secetur bifari vterque
angulorum qui fuba/b/c/& brase,per nonam primi, productis a/£/& b/f/lineis re-
&is:quz veluti patuitin antccedente decimatertia propofitione,cécurrent tandem

Quedproxis 2 dinyjcem intra datum pentagonum.Concurrant igitur rurfum ad pun€tum f.Pro

nis 'ng:ﬁ? o Ximam itaque recolligendo demonttrationé, rurfum oftendere licebit,czteros an-

fienfionc.  gulos qui fub brc/d,c/dre, & dresasbifariam fecari, b reétis quidem lineis aﬁd/f;

& ¢/f:quemadmodiim ex ipfa prcedente decimatertia

potes elioere propofitione. Etquoniam angulusa/b/f,

dimidium ¢ft anguli a/b/c, &angulus b/a/f,dimidia ip-

b d fius anguli b/ase, funtg; per hypothefin angulia/brc/ &

bsase inuicé zquales:angulus igitur a/b/f, angulo brarf,
per feptima comuné fentétid zquus eft:quz enim zqua
liG funt dimidit,zqualia funtadinuicé . Etproinde latus
fra,laterif/b,per fexed primi,eft zquale. Eodé prorfus
- modococludemus,czteras rectas lineas frc, f/d,& f/e,ti
fibi inuicé;td vtriq; ipfart fa/& f/b/cozquari. Quing;ergolinez rectz f/a,f/b,frc,
. £/d,& f/e,2quales funt adinuicem. Centro igitur f,interuallo autem f/a,vel f/b,aut
f/c,vel f7d,aut fre,circulus defcribatur a/bscrd/e,per tertid poftulatum. Venicet cr-
go ipfius circuli circunferentia,per fingula punétaa,b, ¢, d, c:tangétque propterea

. vnumgqueng; angulum dati pentagoni. Circa datumigitur pentagonum zquila-

terum & 2quiangulum a/b/c/dve: circulus,per quartam huius diffinitioné, defcris

bitur.Quod faciendum fuerat- :
PoofoAuua i) Pedoears e,
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Problema 15, Propofitio 15. .
Ndato circulo,hexagonizquilaterd & zquiiguld defcribere.

ORONTIVS. Eftodatus circulus a/b/c/d/e/f, cuius centrum giin quo quie

dem circulo oporteat defcribere hexagonum zquilaterum & zquiangulum. Coa-

Infcn'iﬁo pro ptetur itags in circulo a/b/c/dre/f,dimetiens ¢/f.Et centro f, interuallo autem g,
pofitihexago defcribatur per tertium poftulatum circulus a/gre/h.Et quoniam przfati circuliin
o codem funt plano,communem habentes femidiametrum f/g,& centrum vnius in
alterius circunferentia conftituitur:fit vt vaus pradiGorum circulorum,fit partim
intra reliquum,partim verd extra.Vnde ncccﬂPum eft,circuluma/gre/h,interfecare
datum circulum a/b/c/dse/£ idg; per decimam tertij,in duobus titummodod pun-
Ctis,vtpote a,& ¢, Coniungantur igitur a/g,& e/g/linex re€z,per primum poftu-

, c latum : & per fecundum poftulatum, dire@é producan-
tur in punctab,d. Rurfum peridem primum poftula-
b d tum,conne@antur re¢tz lineza/b,b/c,c/d,dse,e/f, & fra.
Hexagonum eftitag; a/b/c/d/e/frretilineum:& in data
to circulo,per tertiam huius quarti diffinitionem,defcri-

C

a

Quéd inferis tum. CAioptimbm ipfum fore zauﬂatcrﬁ. Quoniam
ptumhexago e puntum ‘g/ccnm‘i eftcirculi a/bsc/dre/fzqualis eft igie
numfit 2q tura/g,ipfi g/f;per circuli diffinitioné.Rurfum quoniam

f punétum f/ centrum eft circuli a/g/ e/ h:zqualis eft,per

candem circuli diffinitionem, 2/f/ipfi f/ g- Bina igitur a/
g/& a/f, cidé f/gy funt zquales:& xquales propterea ad-
inuicem,per primam csmunem fentétiam. Acquilaterd
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cftigitur ipfuma/f/gtriangulum:& proinde 2quiangulum, pet quinte libri primi
corollarium. Etquoniam per trigefimamfecundam primi,omnis trianguli tres an-
_ guli funtzquales duobus rectis:quilibet trium angulorum eiufdem eridguli a/f/g,
vnum tertium duorum re€torum comprehendit . Angulus itaque a/ g/ f, duorum
reGtorum tertium cft. Et proinde triangulum ¢/f/g, 2quilaterum & #quiangulum
eft:& angulus céfequentur f/g/e, vnum itidem tertium duorum rectorum. Recta
infuper a/g, confiftens fuper reti bre:efficit duos angulos b/g/a/& a g/e/ binis re-
€&is zquales, per decimam tertiam ipfius primi. quorum a/gse duo tertia corun.
dem duorum re&orii comprehendit:reliquus igitur angulus b/g/a,vni tertio duo-
rumrectorum eft zqualis. Tres'igitur angulib/gra,a/g/A, & f/gse, vni tertio duo-
rum rectorum funt zquales:& zquales ob 1d adinuicem, per primam communem
fententiam. Et quiad verticem igitur cofiftunc angulib/g/c,c/g/d, & d/ge,eifdem
angulis,perdecimamquintam primi cozquantur: hoc eft,d/g/e/ipfi b/gra,& c/g/d/
ipfi a/g/fatq; b/g/c/ipfi £/g/e. Hinc colligitur,fex angulos ad g/cétrum deduttos
fore inuicem =quales. In eodem porrd circulo zquales anguli , in 2qualibus cir-
cunferentijs fubtenduntur, per vigefimamf{extam tertij. Sex igitur circunferentiz
a/b,bre,c/d,dve,e/f, & £7a,funt adinuicem zquales. Subzqualibus rurfum circunfe-

rentijs,zquales rectz linex, per vigefiminoni tertij fubtenduntur.Sex itag; recta-

linex a/b,b/c,c/d,d/e,e/f,& fra,fibi inuicem cozquitur.Aequilaterum eft propter-

ca hexagonuma/b/c/dse/f. @Dico iam quod & zquiangulum.Nam circunferen- Qu

tia a/b, circunferentizc/ d/ eft zqualis: fi addatur igitur communis circunferentia
d/c/f/a:conﬁxrgcnt per fecundam communem fententiam,zquales circunferentiz
c/dre/fra,& dre/frasb. Subipla porro circunferentia c/d/e/f/a,continetur angulus
asbscfub ipfa verd circunferentia d/c/fra/b,angulus b/c/d.  Anguli autem qui fu-
per zquales circunfetentias in codem circulo deducuntur, fibi inuicem funt zqua-
les,etfi ad centra, etfi ad circunferentias deduéti fuerint, per vigefimamf{eptimam
tertij. Aequalis eft igitur angulus a/b/c,angulob/c/d.  Haud aliter méftrabitur,
quod reliqui anguli 1pfius a/E/C/d/c/f/hcxa goni, vtpote c/d/e, d/e/f, & e/f7a, tum
fibi inuicem,tum vtriqg; ipforum a/b/c/& b/c/d/coxquantur. Aequianguld eft igi-
tur ipfum a/b/c/d/e/f/hexagonum. Patuitiam quod & zquilaterum,& in dato cir
culo defcriptum. In dato igiturcirculo a/bsc/dre/ £ hexagonum zquilaterum &
zquiangulum deferibitur, Quod feciffe oportuit. .

Corollarium.

QHincfic manifeftum,qudd hexa goni latus,ei quz ex centro circuliyin quoipfum
difcribitur hexagonum, e ft zquale.

Qltem fi per pun@a a,b,c,d,e,frectz duciturlinez circuld ipfum contingentes, &
ct,illius dimetiétibus ad rectos couenientes angulos:he
xagonum zquilaterum & 2quiangulum circa datum cir-
culum defcribetur.quemadmodum ex duodecima huius
quarti propofitione de pentagono, & obietta figura vel
facile deducetur.q Prterea,nec minus facile in dato he
xagono quilatero & zquiangulo,circuld defcribere, &
circunfcribere poterimus:per ea quz decimatertia & de-

funt.Quod ex fupradictis colligere oportebat.

PoiPArpz sy Pedbeore is.
Ts Tdp dobivane wUkAop merTiru ey wnrop,ichb @A bty Te kod iqoydmop Sy ppdabocts

udd idem
hexagonii fit

zquiangulfi.

Vt circulo he
xagonum Cite
cilcribatur.

Decirculi in
dato hcxago
no infctiptios
ne ac circuny

cimaquarta propofitione, de pentagonoipfo preoftenfa friptions.
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, ~ Problema 16,  Propofitio 16
IN dato circulo,quintidecagonum zquilaterum & 2quiangu- 16
lum defcribere. . '
O RONTI'VS.Sit datus circulus a/b/cs d/e, in quo receptum fit defcribere
quintidecagonum xquilaterum & @quiangulum. Defcribatur in primis fuper da-
' taquapiam recta linea terminata triangulum quilaterum,pet prima primi:quod
per quintz ciufdem primi corollarium erit zquiangulum . Huic poftmodi trian.
gulo, zquiangulum rq_rfum defcribatur triangulum in datocirculo a/bresdre,, per
fecundam hutus quarti propofitionem:fity; ac/ e. Item a plicto a,in codem circu-
loasbs cn?/ ¢, pentagonum zquilaterum & zquiangulum defcribatur a/b/d/ f/ g, |
Ar_ﬁﬁdpfg(}a per vx_)dc-:cx.mgm huius quartt. Eritigitur triangulum a/c/e/zquilaterum, per fex-
f;;’ogl?rd'i‘m" t primi hbr.x cor_ollanum : cuius latus quodlibet , fubtendit tertiam circunferen-
uentio. tiz partem circuli a/ b/ ¢/ d/ . quodlibet autem ipfius a2 bs d- £/ g, pentagonila-
tus fubtendit quintam eiufdem circunferétiz partem.
Qualiumigitur partium vel fegmétorum, tota circuli
a/bsc/dresarcunferétia eft quindecim: talium fegmen-
tum a/b/c/erit quing;, & vtrunque fegmétia/b/&b/d/
trid, & proinde toti fegmétd asb/d, fex. Et quonid feg-
N métiia-b/cseft quingsierit reliqua pars c/d/fextd ipfius
“ a/bsd,feu tertium ipfius b/d,& totius proptetea a‘bres
Aﬂ drescirculi quindecimum. Coniunéta igitur c/d/reéta,
€ per prim poftulatd, eritlatus quintidecagoni in dato
* drculo defcribendi.Cui fi zquales rectas lineas,in dato
= circulo a/bsc/d/e,ab ipfo quidem punéto dverfus e/&
ainc/continue,per primam huius quarti coaptaueriszerit in eodem circulo defcti-
Idemaliter. ptum quintidecagonum zquilatcrum . Poterunt & fingulorum quindecimfeg-
mentorum diftin@iones,per ipfius pentagoni zquilateri & 2quidguli,in daco cir-
culo a/b/c/d/e,geminatam rurfum deferiptioné obtineri, punétis quidem c/& e=&
corhparatis inuicem fegmentis,demonftrativécondudi. Quemadmodim exipfa
udddefcris licet infpicere figura. Q[ Aio iam quéd ipfum quintidecagonum zquilaterum,eft
o g:;:‘ii' zquiangulum. Quibuflibet enim angulis,{ub duobus quibufuis ipfius quintideca-
quilaterd, fit goni lateribus ad circunferentiam comprehenfis , zquales fubtenduntur circunfe-
®auiangulii. rentiz:nempe fegmentorum inuicem 2qualium tredecim , qualium totus circulus
eft quindecim.In eodem porrd circulo,anguli qui fuper 2quales circunferétias de-
ducuntur, fibiinuicem {unt zquales , etfiad centra, etfi ad circunferentias fuerint
“dedudti,per vigefimamfeptimam tertij. Aequianguld eft igitur ipfum a/b/c/dres
uintidecagonum.Patuit qudd & zquilaterum, & in dato circulo defcriptum. In -
to itaque circulo a-brc/dre, juintidccagonum #quilaterum & zquiangulum de-
feribitur.Quod tandem faciendum receperamus. Coro(l]larium.

@ Quod fiper fingulas fegmentorum &angulorum quintidecagoni diftinctiones,
tectz ducitur linez circulum ip{um contingentes, & ad re¢tos angulos cum pro-
du@is & centro {emidiametris conuenientest quintidecagonum zquilaterum &
zquiangulum,, circa datum circuld defcribetur. quemadmodim duodecima huius
quarti propofitione,de circunfcribendo tradidimus pentagono. Haud diflimili-
ter, pet ea quz decimatertia & decimaquarta ciudé quarti propofitione, de péta-
gonis oftenfa funt:in dato quintidecagono zquilatero & 2quiangulo, circulum de-
{cribere,ac circun{cribere licebit. ' .

£ ®Quartilibri gecometricori elementord, FINI S.‘é

".
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ris,In Quintum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
@ Diffinitionum elucidatio non afpernanda.

ORONTIVS.

W OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTE
@| cedentibus libris,quantitatis continuz qualitatem,illitf{qs d imenfios °
nes apert? demonftrauit:iam binis fuccedentibus libris,magnitudini
Irationes,atque propottiones,acutiffimis profequitur oftenfionibus.
8| Huius itag libri quinti fcopus eft,de proportionibus in vniuerfum Scopus huius
PA| pertraltare:fingula enim que in eo deméftritur,nd foliim ad geome libri quinti.
4| trica videntur {petare contéplationé, fed cdmune aliquid habét cum

- ' Arithmetica,& Mufica,&cum do&rinis omnibus que fub mathemas
tica traditione cGprehendiitur. Verim quonia de proportionibus futurus eft fermo,propor
tio auté rationii videtur effe fimilitudo:de rationibus, quibus ipfa cGponuntur proportios
nes,in primis tractandii eft.prius enim oportet agnofcere fimplicia,§ cGpofita, Ciim igituy De magnitus
binz magnitudines inuicé coparantur:ha proculdubio aut zquales,aut inazquales offendii 3‘;};’: copas
tur. Proprid enim quantitatis effe diffinic A riftoteles,fecundii eam zquale,vel inzquale dis c
ci.& huiufcemodi coparatio,habitudo dicitur:qui Euclides, ad veterfi imitationem,ration Habitudo.
adpellat. Ipfz auté magnitudines,termini tunc vocitatur: illa quidé qua alteri refertur, ans Ratio.
tecedés:reliqua verd,confequens,ad quam fcilicet alterius fit cdparatio.Id porrd,quo altera
diftat a reliqua:differétia proprié dicitur. @Quoties itag propofitz & adinuicé comparata
magnitudines,fuerint in®quales, & minor metitur maioré, hoc eft,aliquotiens fumpta,feu
per datum aliquem multiplicata numerum, ipfam maiorem reftituit magnitudinem : tunc
minor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur: quam vulgus peculiari nomenclatura, iuxta Quota feu
multiplicationis numerum, multiplicatiuam feu quotam partem eiufdem maioris adpellac. multiplicatis
Quz ab Euclide ita primim diffinicur, ' ’ ua pars.

EYKAEIAOY XTOIXEION FEMPETON.
OMip®- B pigsdos peyidae,® ihaorop 7 peifovog,Smmep raeepcBi 7 pagop. ,
1 Parseft magnitudd magnitudinis minor maioris,quando minor

metitur malorem. . , .

Vipote,binis magnitudinibus datis,quarum altera bipedalis,altera verd fextupedalis ex+ Exgpl quos
iftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,fextupedalem metitur magnis te partis.
tudiné:idcirco bipedalis magnitudo,pars eft ipfius fextupedalis maghnitudinis,& tertia pars
ciufdem fextupedalis peculiari difcretione vocatur. @Ipfa porrd maior magnitudo, quam Maltiplex.
minor {uprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur magnitus plex:
dinis;hoc eft,multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel ex multiplid
eiufdem minoris repetitione confurgens. Hinc dicit Euclides. . '
QroRawdaoiop P pdgop 3 iNdorovB- Emp kamxpFirar Kagd 7 NaT@-.

2 Multiplex autem,maior minore,quando eam metiturminor. .

Vtin przafflumpto nuper exéplo,fextupedalis magnitudo multiplex dicit ipfius bipedalis giplicis.
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magnitudinis,vtpote,q multotiens,hoc eft ter, eandem biFedzlem contineat magnitudiné,
feu quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea fextupedalis, triplex ipfius bipes
‘dalis peculiari reftriione vocatur.@Ciim autem minor magnitudo aliquotiés fumpta, feu
multiplicata,plus aut minus efficit,quam fit ipfa magnitudo maior:nG quota, fed adgregas
tiua pars ipfius maioris videtur effe magnitudinis,ex quotis fcilicet partibus adgregata,ab
ipfarum partium quotarum tumn numero, tum qualitate denominanda. Veluti quadrupes
dalis ad fextupedalem refata magnitudiné , adgregatiua pars eiufdem fextupedalis dicenda
eft magnitudinis.Componitur enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus,quarum ques
libet tertiam fextupedalis partem efficit:hinc bipartiens tertias eiufdem {extupedalis deno
minatur.€Quz igitur adinuicem comparata magnitudines, cSmuni aliqua metiuntur mas
gnitudine: commenfurabiles, feu communicates,& rationales adpellantur.Cuiufmodi funt
omnes numeri, 2 binario in infimitum diftributi,quos indifferenter metitur vnitas: omnes
infuper ad numeros relatz magnitudines, determinatam inter fefe rationem vel habitudis
nem obtinentes.Quibus autem non accidit aliqua & per numerum expreffa menf{urazincGs
menfurabiles,& incommunicites,irrationaléfve dicuntur magnitudines, quarum habitudo
determinatis non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati geometrici.
Tlla igitur rationalium vel irrationalium,feu cdmenfurabilium & incdmenfurabilium mas
gnitudiaum comparatio, vel habitudo,ratio (quemadmodiim {upra di¢tum eft) a veteribus
adpellatur:qua ab Eudide in hunc modum diffinitur,
AAsyS- 851 dtie puepsdp Suopevdp i koemet wHAIkSTETX NEog EMNAX TDId O )EaTS,
Ratio eft duarum magnitudinum eiufdem generis aliquatenus

adinuicem quadam habitudo.

Sola enim vniuoca veniunt inter fefe comparanda,vtpote,numerus numero, linea linez,
fuperficies fuperficiei,folidum folido,fonus fono,tépus tempori,velocitas velocitati,& que
funt huiufcemodi. Inter ea enim qug diuerforum funt generum,nulla videtur accidere com
paratio. @Offenditur autem ratio inter numeros abfolut? confideratos, quam arithmetic®
nuncupamus rationem:intérve fonoros,hoc eft,ad fonorum hormoniam relatos numeros,, -
quz harmonica ratio dicitur: vel inter abftra&as tum a materia,tum & numero magnitudis
nes,quz ratio geometrica proprié nominatur. Quzcunque porrd rationes inter ipfos ims
uenijuntur numeros,ezdem inter fingula continuorum oa'encﬁmtur genera:at non & diuers
fo. Arithmetica fiquidem ratio,tantummodbd rationalium videtur efle magnitudinum:geos
metrica verd , tam rationaliii quim irrationalium contemplatur magnitudinum habitudis
nem. Quacung infuper rationis diuerfitates vni continuori accidunt generi,vtpote lineis:
cztéris continuorii videntur euenire generibus,fuperficiebus inquam & folidis. quod ipfis
non {olet accidere numeris.Idcirco de geometrica, & veluti principatum obtinéte ratione,
hoc loco tra@are principaliter intendit Euclides. @Duplex eft autem ratio geometrica:altes
ra quidé xqualitatis,cuius differétia nulla cft:altera verd inzqualitatis,cuius rationales {pe
cies funt quings: tres quidé fimplices,vtpote multiplex,fuperparticularis,& fuperpartiés:8¢
duz ex eis cGpofite, fcilicer multiplex fuperparticularis,8 multiplex fuperpartiens. Primd
igitur do&trina fimplicium, poftea cztera in vniverfum perfcrutdtur rationum difcriminas
debet enim fimplicium do&rina, in omnibus do&rinam prazcedere compofitorum. €Muls
tiplicem itag folemus adpellare rationem, quoties maior maghitudo minorem (vti fuprd -
ditum eft)pluries & adzquaté comprehédit magnitudinem: quzin duplam vt quaternarij
ad binarium, triplam veluti fenarij ad ipfum binarium , quadruplam vt duodenarij ad ters
narium,& deinceps ita quantumlibet fubdiuiditur,prout maior magnitudo bister,quater,
pluriéfve minorem comprehendit. Superparticularis auté ratio dicitur,ciim maior magnd
tudo minorem femel,& quotam infuper minoris’partem continet:quz fefqualtera dicitur
vt ternarij ad binarium, aut fefquitertia veluti quaternarij ad ternarid, vel {efquiquarta ve
quinarij ad quaternarium,& re&yondentcr ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mino
ris magnitudinis partem,vel tertiam, aut quartam, alidmve quotam partem efficit, 4 dato
quouis numero denominatam. :Superpartieatem verd rationem adpellamus,quoties mas
jor magnitudo minorem itidem femel comprehendit, & contingentem praterea vel adgre
gatiuam eiufdem minoris partem,ex quotis ipfius minoris partibus compofitam: quz vas
ria,pro numero ac ratione partium, fortitur cﬁfmmma Alia enim fupcrgfpartiens tertias
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dicitur, vt quinarij ad ternarium: alia- fupertripartiens quartas; velut feptenartj ad quaters
narium:alia verd fuperquadripartiens quintas, veluti nouenarij ad quinarii,& deincepsica

_fine ftatuyvocitatur. Hinc facile colligitur,veriufgg copofitarum rationum diffinitio. Muls

tiplex enim & fuperparticularis ratio dicitur,cim maior magnitudo minoré pluries,& quos
tam infuper eiufdem minoris partem comprehendit.Multiplex deniqg & fuperpartiens ras
tio nominatur , quoties eademn magnitudo maior, minorem itidem pluries , & partem vl
tra non quotam, fed ex quotis eiufdem minoris partibus adgregatam continet. Quz tum
pro varietate multiplicis,tum pro vtriufque & {uperparticularis & fuperpartientis diuerfis
tate,in varia,&(fi liceat dicere)infinita compofitarum rationi partiuntur difcrimina. Ces
terz autem ab his magnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramus:furda
irrationaléfve nuncupantur. Porrd hxc omnia velim intelligas, dum maiores minoribus
comparantur magnitudines: nam fi minores ipfis maioribus comparétur magnitudinibus,
fubrationales erunt minores maioribus. Hinc talium magnitudinum rationes,{ubmultiplis
ces,fubfuperparticulares,fubfuperpartientes,{ubmultiplices fuperparticulares,8& fubmultis
plices fuperpartientes,pro tatione atque tranfpofitione terminorii,adpellitur. €Cuiuflibec
aurem fuprafcriptarum rationii cum alia quauis fimill ratione cSparatio vel habitudo(non
vt magnitudo magnitudini, fed ve hzc ratio cum illa ratione comparatur) ptoportio dicis
tur:cuius hzc eft {ummaria diffnitio,

@Avhoyie: § Borp,i 75p Néywp pnidne.

4 Proportio vero,eftrationum identitas. |

Hoc eft, duarii pluritimve geometricar@ ration(i fimilitudo.vt fi duplam dupla,fefquals
teram fefqualtera, pluréfve duplas,aut {efqualteras , & alias quafcunque fimiles rationes
inuicem comparaueris. Nam de arithmetica ratione , quam vocant zqualium differentias
rum inter datos numeros obferuatam progreffionem:nihil ad prafentem do@rinam. Ne:
que de ratione mufica, qua potius harmonia quada efle videtur:vepote,quz fit cim obla-
tis tribus numeris,quam rationem maximus obtinet ad minimum,eam quogs feruat diffes
rentia maximi {upra medium ad differentiam medij fupra minimum , in fupra fcripta ras
tionum fimilitudine minime confiftens. Sicuti enim arithmetica progreffio, 2 mufica difs
ferre peshibetur harmonia : fic & geometrica proportio ( quz fola peculiari nothine pros
portionis venit adpellanda)ab vtraque diftinguitur. @Ef autem geometrica proportio aut
continua , aut difcontinua . Continuam adpellamus proportionem , ctim datis quotlibet
eiufdem generis quantitatibus,omnium antecedentium ad proxime fuccedentes cStinuata
feruatur rationis habitudo:fic vt prima foliim antecedentis,vitima verd c8{equentis,inters
mediz autem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpote cim prima ad fes
cundam eam feruat rationem,quam fecunda ad tertiam, & tertia ad quartam , & deinceps
ita quantumlibet. Quacungp Igitur continua proportione ligantur , eiufdem oportet effe
generis:propter neceffariam cuiufliber antecedentis cum fuo confequente refpondentiam,

& continuidam inuicem cSparabilium habitudinem,fiue relationem. €@Difcontinua verd

proportio,fit:clim oblatis quatuor,pluribii{ve quantitatibus,prima ad fecundi eam habet
rationem,quam tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& confequentur ita quantumlibet.

Huiufcemodi nang rationii fimilitudo,vel identitas,proportio,fed difcontinua vocitatur.

confequens enim primz rationis,non fit antecedens {ecundz:neqp item confequens ipfius
fecunda,in tertiz rationis continuatur antecedés.velut ipfi cStinuz diximus euenire pros
portioni. Poffunt itaque genere diuerfa, difcStinua inuicem proportione colligarizob fins
gulorum antecedentium,ad fingula confequentia, feparatim fa&tam comparationé. Eadem
nanque ratio inter duos accidens numeros : poteft fimul inter duas lineas, bindfve ﬁ;Pers
ficies,aut alias quafuis inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difcons
tinuam proportionem fub pari femper terminorum comprehendi numero:continud verd
tam parem,quam imparem admittere terminorum {eu quantitatum multitudinem. _

Qadyop ixdp 185e EMnAa pegibn Moty Puivaroe moRamAadiaddpfve &RiNop ZBixdp.

Rationem habere adinuicé magnitudines dicuntur,quz poffunt

multiplicatz inuicem excedere. -
Poft ipfius rationis,atc proportionis adfignatas diffinitiones: defcribit cBfequéter Eus
clides,qualiter inuicem comparata magnitudines rationé habere dicdtur. Cm igitur tam
kJ

Multiplex fito
perparticulas
ris.
Multiplex fus
perparticns.

Surde ratios
nes.

Notandum.

De rationum
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Exemplum.

Notandum.
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rationalium quam irrationalium hic perfcrutentur magnitudinii habitudines , & ipfa irras

tionalium magnitudinum habitudo,tum nobis,tum ipfi nature fit ignota,denominationem .

ab aliquo non valens accipere numero: coaltus eft Eudlides(vt generalem quandam ratios
nalium & irrationalium prafcriberet diffinitionem ) ad cGparatarum inuicem magnitudis
num confugere multiplicationé,hoc eft, pér ipfarum magnitudinum xqué multiplicia dife
finire, qualiter magnitudo alteri comparata magnitudini rationem habere dicatur . Si igis
tur magnitudo a/magnitudini b/comparetur , & amba zqualiter multiplicentur , hoc eft,

' " ambarum fumantur 2qué multiplicia,c/quidem ipfius a,& dr

Py m— == ipfius b: quam rationem habebit multiplex c/ad multiplex d,
( g " eam feruabit & a/magnitudo,ad b/magnitudinem.Quafi igno
1 ta inter a/& bydifferentia,per multiplicationem ipfarii augeas

_ tur magnitudinum:& in rationis ignota nos inducat agnitios
nem. Tanta fiquidé multiplicium cii fubmultiplicibus,feu partibus inuenitur effe fraternis
tas:vt ipfe 2qué multiplices magnitudines n poffint aliqua rational€ aut irrationalé inter
{efe habitudiné obferuare, quin ea fimul partibus accidat fubmultiplicibus, & & contrario.

ey G &uTd Néyo pigidn NipeTou dvauymesTopnts RluTdd opyuod TpiTop 7€g Timglop,
ey Tt 7B mpbTY W) TPiTH iodis MMaTARTIRy TS T AEUTigB Kok TeTATS I0dKIS TN
AaeaAaatwp,ual’ damiovow TR wAxdIS pp e 6P op irarips,i dpce RGN Epae iG s
i Gpae zpisn Mupbivaoe kT Rnha. |

In'eadé ratione magnitudines dicatur efle,primaad {ecundi & ter
tiaad quarti:quado prime & terti¢ gque multiplicia,fecidg & quar

~ tgzqué multiplicia,iuxta quiuis multiplicationé vtrag; verig; vel

us magnis
tudinesin cas
dem ratione
confiftant.

vna excedit,vel vni zquales funt, vel vna deficide fiptzadinuicé.

Oftenfo qualiter magnitudines rationé habere adinuicé iudicentur:diffinit refpondenter
Euclides,quonam modo magnitudines ipfg fimilem videdtur obtinere rationé,habitudinifs
ve nancifcantur identitatem. Quz diffinitio non potuit per alicuius precedentium quingg
rationalium {pe cierum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis,aut faperpars
ticularis, aut fup erpartientis,vel multiplicis fuperparticularis, vel denicg multiplicis fupers
partientis defcribi fimilitudinem:propter furdas (vt vocit) irrationali magnitudinum has

. bitudines, quarum deno minationes exprimi non poffunt . Confugiendum ergo fore exis
ftimauit Euclides,ad contingentem 2qué multiplicium habitadinem, tam continug, quam

Notandum.

Diffinitionis
eluddau'o.

feparatim fa&ta earfidem magnitudinum relatione. Nam in proportionibus ficuti anteces
dentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia,mutuam quandam inter fefe vidétur habere
relationem: haud diffimiliter ipforum antecedentium, pariter & cofequentium 2qué muls
tiplicia, fuxta quamuis multiplicationem coaflumpta,fraterna quadam rationum colligane
tur fimilitudine, atque ¢ diuerfo : tametfi alia inter ipfa 2qué multiplicia , ab ea quz inter
partes offenditur fubmultiplices, contingat plerunque rationum identitas. Quod auté ex
multiplicium propor tione,earundem partiii, fub multipliciimve magnitudind proportio,
vel & contrario fubfequatur:{uccedentibus oftédetur propofitionibus. prius enim diffinire,
quam diffinitorum concludere neceflitatem eft operepretium.  €Cum itaque fimilitudo

 rationis,binarium ad minus rationum, & proinde quaternarium magnitudinum videatur

exoptare numerum:ait Euclides,magnitudines in eadém effe ratione,prima quidem ad fes

* cundam, & tertia ad quartam:quando primz & tertiz,hoc eft antecedentii magnitudinum

Exemplum.

, rum potes colligere formula.In quanus [2[6 [[c | d
~ meri dati fint a,b,c,d:& ipforum a/& c, [12] 6

fumptis zqueé multiplicibus,8& confequentium itidem magnitudinum, fecidz videlicet &
?uartz » 2qué multiplicibus( etiam in alia quauis ab antecedentium multiplicatione) coafs

umptis, multiplex prima ad multiplex fectidz eam feruat rationem,quam multiplex ters
tiz ad multiplex quartz:fiueipfa ratio maioris , aut minoris extiterir inzqualitatis. Hzc
enim de exceflu,vel defetu proportionali veniiit intelligenda. Velut ex obiecta numeros

. 8 | 4 [ Nu.difcontinue proportionales.
primi inquam. & rertij 2que multiplices | g || | h
e,f,nempedupli:numerorum autem b,d, 14|18|[16]12| Aequé multiplices.
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hoc eft fecundi & quarti 2que itidem multiplices g,h,vtpote tripli. Et qtioni4 raultiplex e/
ad multiplicem g/eam habet rationem, quam mult‘i‘plcx f/ad multiplicem h (vtrobic enim
fefquitertia) neceflum eft primum numerum a/ad {ecundum numerum bream fimul obfer
uare rationem,quam tertius numerus ¢/ad quartii d,nempe duplam.Haud aliter de magnis
tudinibus, fiue continuis intelligito. € Hinc fit,vt in continu? proportionatis, vbi videlicet
confequens primz rationis fit antecedens fecundz,fumenda fint zque multiplicia fingula: proportionas
rum magnitudinum iuxta eandem multiplicationenzhoc eft,aut fimul tripla,aut fimul quas libus.
drupla,&c.proptetea g feciida magnitudo,ipfius tertiz fimul fungatur officio, & geminas

tentia magnitudines reprafentet. Vtdatisin exemplum a,b,c,numeris: quorum zqué Exemplum
albfc] - | multiplices fint d,e,f,vtpote tripli, d/qui pum-
8|4 2| Nu.continu¢ proportionales. dem ipfius 3,& e/ipfius b,at fiipfiusc.
T . Si multiplex d/ad multiplicé e/ habueric
T4/12[ 6 | Aequt muldiplices. eam rationem, quam idem ¢/ ad f: tunc'” |
L a/primus numerus ad fecundum b/ eam
fimul obferuabit rationem,quam idem numerus b,ad tertii c. quemadmodim ex ipfa nu-
merorum potes elicere defcriptione:in qua tam dati numeri a,b,c, § eoriidem numerorum
aque multiplices d,e,f,fub dupla inuicem ratfone proportionantur.’

De contid

Qi & Taop kuTop txovme pe)iO Aipop,acfdAopop kaNdda. :
/ v g 0 ] . ] | -
= Eandem autem habentes rationem magnitudines, proportionas Diffinitio

portionalia.
les vocentur. | »
Cim cnim proportio rationum fit idétitas: fit vt magnitudines,qu# in eadem offendens V' ;'
tur efle ratione,vel inter quas rationum offendetur fimilitudo(fiwe continua, fiue difcontis .
nua eiufdem rationis obferuetur identitas)proportionales adpellentur.

Uomey & F ivduie mAewAxciwp ® pSy 7 mpdTd TAawRLaiop "awpiyy F & fyrips
BRAxDAxIB, P N T 70iT8 TONXTAGIOp, ph EPixk T B TidpT8 WORNXBAXOIS, ToTS P
. ' qr P ) £ \ . , ?
apSTop M9 P RuTigop pegow Adyop ixap Nyifa,intp P Biropmehe % Tiqpyp.
8 Quando verd 2qué multiplicid multiplex primi exceflerit mul- Improporcio
* . . . o . . | '
tiplex fecundi , multiplex autem tertij non exceflerit multiplex idinum a8

quarti:tunc primum ad fecundum maiorem rationem habere dis
cetur,quam tertiumad quartum. :

*. Quemadmodiim datarum magnitudinum continuam vel difcontinuam proportionem,
ex caaflumptorum zqué multiplicium, & ordinatim comparatorum propertione pendere

diffinitum eft:haud diffimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio,ex fus

prafcripto moda fumptorum zqué multipliciii difproportione, verfa vice colligitur. Eft

enim difproportio,rationii diffimilitudo:vtpote,quando prima magnitudo ad fecundima piproportio
iorem vel minorem rationem habet,{ tertia ad quartam.Huius itaque diffinitionis hac eft

fumma. Siquatuor oblatarum magnitudinf coaffumantur zqué multiplicia prima & ters g0 o
tiz,atq fecundz & quartz , & multiplex primz ad multiplex fecund maiorem rationem 'inmpm;gio
habuerit,§ multiplex tertiz ad multiplex quarta:tunc prima magnitudo ad fecundi maio+

rem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quarta:& fi minoré,minoré. Et proinde

rationum fubfequetur diffimilitudo,ergo difproportio: fiue ipfx magnitudines continua,

vel difcontinua ratione,feu relatione terminorum inuicem conferdtur. Quorum exempla
dare,inutile iudicamus i vtpote , qua i contraria proportionalium interpretatione colligi

vel facilé poffunt. ’

CAvahoyia 3 oi Bigip Spoig ihayisoig Bhip,

9 Proportio autem in tribus terminis ad minuseft.
De continua velim intelligas proportione.Ciim enim proportio rationi efiftat fimilitus

dozoperzpretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratios

nes,& proinde terminos quatuor,duo inquam antecedentia & totidé confequétia. Et quos

niam in proportione continua, confequens prima rationis fit antecedés fecundz,in difcon

tinua verd minime : fit ve continua proportio non pofit confiftere in paucioribus tribus

.. ' . . - k-ijo
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terminis,difcontinua autem in paucioribus quatuor.Hi funt ergo numeri terminorum mis
nimi,inter quos videtur accidere proportio:maximi verd,nufqua dabiles funt,vtpote,quos
niam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum. ,
QOTap Tpin pryidn kvdhoyop iy P weST0p Mg P TgiTOp, dimwAsafona Aiyop Exep ApaTay
H7rep meoo p diuTepop.OTep § Tioravpa usyiby dvdhoyop > medT0p Me P TiT AP 0Py T WAR-
- oiova Négop ixap 7\6}4:!;',.!1 7‘1? ‘v'n;t"%g ® ;J"'g”ﬂz%op é*é’:tiﬁ‘;‘ai‘?iﬁop,‘éac ?&p # &m{\oy’i‘u VTpXYe
uf rationé Q’E'a}tndo tr&ftagnitudines proportionales fuerint:primaad ter= 10

habeatprima . . . 3 \
magnimdo  tiam duplicé rationem habére dicetu r,quamad fecundam.Q uan

ad vitimi in d R . . . .
0 autem quatuor magmtudmcs proporuonalcs fuerine: prima

catinué pros
portiona ""_;?d quartam triplicem rationé habere dicetur, quim ad fecundi,

¢ +rrby rabe . . .
ol {femper ordine vna plus,quoufg; fit abfoluta proportio.

Hic diffinit Euclides quam rationem habeat prima magnitudo ad vitimam,in continug
proportionalibus. Senfus itag diffinicionis eft,qudd in proportione continua ratio extre
marum magnitudinum,ex fingulis rationibu¢ in eadem occurrétibus proportione inuicem

b compofitis generatur.Hinc fit,vt in minima proportione, quz fub tribus comprehenditur
t‘gn: :;:’ ’?:'u’ terminis,prima magnitudo ad vitimam duplicem rationem habere dicatur,quam ad fecun
dines pf,;or , dam,hoc eft,ex ipfis duabus rationibus fimilibus, prime inquim magnitudinis ad fecundd,
holet tionales. & eiufdem fecundz ad tertiam inuicem compofitis,vel altera earum duplata confurgentz,
o, & vomm L prrfimhy Multiplicandi funt igitur ipfarum rationum denominatores adinuicem : producetur enim
Treg o ;’:”":;w ¢+ erwnt- © optate rationis denominator.quemadmodim feciido capite, libri quarti noftra docuimus
= ramhialh 3¢"vermn Arithmeticz.& quinta diffinitione libri fexti clarius oftendemus. Sint exempli caufa obies
i v o Exemplum. g uumeri a,b,c,fiib dupla ratione proportionati.vtraque igi .

‘ tur ratio a binario denominatur numero.Bis autem duo cﬁ%- Py & .

ciunt quatuor:a quibus ratio primi numeri ad tertid, hoc eft,
a/ad c7denominabitur. Erit ergo primi ad ipfum tertium ratio '
Vbiquatyor quadrupla, feu primi ad fecundum duplicata. €@Porrd fi quas

magnitudi,  tuor extiterint magnitudines cGtinue itidem proportionales:
nes continué primaad quartam triplicem rationem habere dicetur,quim ad fecundam hoc eft,ex tribus
:"o‘r:';;:]:‘:’ rationibus,primz quidem ad fecundam, & fecundz ad tertiam, atq tertiz ad quartam ges
Notandym, DEraram. Sed adnimaduertas oportet , g in trium aut plurium rationum compofitione, *
g " operzpretium eft ex duabus primis vnam efficere rationem,& ex illa confequenter & fucs
' cedente tertia vnam rurfum conftituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum rationid
multitudine. Dentur in exemplum quatuor numeri continu¢ proportionales d,e,f,g, fub
pupla itidem ratione diftributi . Qualibet igitur trium ratios 5 4 - 2
num, ¥ binario rurfum denominatur numero. bis auté duo, d c £ g

efficiunt quatuor,quz oftédunt primum numerum ad tertid,
vel fecundum ad quartum,quadruplam obtinere ratipnem:bis
autem quatuor,reftituiit ofto,a quibus oétupla ratio denomis

natur . Aio itaque eundem primii numerum ad quarti,oftus
- plam feruare ravioné.quz non propterea primi ad fecundum triplata ratic vocitatur,qudd
ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda:fed quoniam ter in eadem propor
tione reperiatur,ex qua quidem triplici ratione,extremorum ratio fuprafcripto modo con
furgit. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,(i eam rationem quz eft primi
ad tertium,vel fecundi ad quartum, per rationem eiufdem primi ad fecundum multiplicas
ueris.Vtraque enimin przaffumpto numerorum exemplo eft quadrupla: quz in fluplamv
Vbiquinque dudta, reftituit oGtuplam. €Qubdd fi quing magnitudines cStinue fuerint proportionales,
vel plures fue prima ad quintam quadruplicem rationem habere dicetur, quam ad fecundam:fi fex,quin
:ir;tc?agmnn tuplam,& confequenter ita,vna femper ordinatim adiunéta ratione, pro extéfione propors

) tionis,vel adiu:go magnitudinum continué proportionalium numero. .
QOpNoYe preyidn Nigafoee clvoes,mee (S ieyd iy 10T iy psoisy o ‘p‘ifnﬂ;‘l&lqa 7oig tamuVoig.
Similis rationis magnitudines dicuntur,antecedentia antecedens 1
 tibus,& confequentia confequentibus. '

A

Exemplum.
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" 1d eft,fimilitudo rationum inter eafdem magnitudines inuicem propottionales,non fos
Iim inuenitur per relationem antecedentium ad fua confequétia,vel & diuerfo: fed tum ex
ipforum antecedentiur,tum etiam confequentium inuicem fata comparatione.Ex quibus
fubfcriptz rationum llationes, {peciéfve proportionum deriuatz funt:quz primiini diffi-
niuntur.ab Eudide,poftea fuo elucidantur & oftenduntur ordine. . -

QEvaRA&E Nyog 881,M5is 78 inyspfys wbe B kyduSpop,rod 78 arousps m€ds P s puop,
12 Permutataratio,eft acceptio antecedentis ad antecedens, & confe

quentis ad confequens.
Vtpote, fi fuerint quatuor magnitudines inuicem proportionales a,b,c,d‘, ficue quidem
s * 6. 3. ad b,ita zad d:inferamus autem,& permutatim igitur ficue
a b < d  asad c,itabsad d. Hanc rationum illationem, permutatam ads
: pellamus. permutatur enim c5{equens primz rationis,in an-
tecedens fecundz:8 antecedens eiufdem fecundz rationis,in
confequens ipfius prima vertitur.Primz itag rationis vtergqs
terminus,antecedentis:& vterqg terminus fecundz rationis,confequentis fungitur officio.

CAvaarehipNopog iy Nilig 73 tamufvs e iipsufou,mede P indulvop bs tatufuop.
13 Conuerfa ratio,eft acceptio confequétis tanquiam antecedentis,

ad antecedens tanquam ad confequens.

Id eft,confequentium in antecedentia,& antecedentium in confequentia Iermutat‘io: ras
tionem maioris inzqualitatis,in rationem minoris,aut & diuerfo,couertendo.Vt fi a/ad br
eam habuerit rationem,quam c/ad d:& a cGuerfa terminorum ratione inferamus. ergo fi¢
cutbsad a,ita d/ad/c.  Igitur in permutara atqg conuerfa ratione, nulla terminorum {ubs
fequitur alteratio:fed & antecedentia, 8¢ confequentia manent fubftantialiter eadem.

Cdvdeois Noys 883, Njnjis 73 iyapivsi i T ‘mopivé,&:c tdg meog dud P Lmbufyop.
14 Compofita ratio, eft acceptio antecedentis cum confequente, fi-

cut vnius,ad ipfum confequens. |
Solemus nonnunquam in proportionibus arguere A diuifis ad coniunéta: vnde hutufces
modi rationis illatio,cdpofita, feu conjunéta ratio dicitur. Eft enim acceptio cuiuflibet ans
11 . 4 6. a4 1 tecedentis cum proprio confequente, tanquim vnius anteces
ab. a. b cd c d dentis,ad ipfuniconfequens. Vtpote,fi /ad bred habeat ras
D \y tionem, qud c/ad d:& cGiunétim inferamus. Igitur ficut asbs
ad b,ita c/d/ad d.augentur enim proportionaliter antecedens
, tia,per confequentium ipforum compofitionem. Huic cotras

ria eft dinifa,feu difiun@a ratio:qua ita diffinitur,

Qarctpeais Aoy isi,Ninbis @ dmegoxic, i abpixd ® iy ufvop ¥ Lampivs mos b P iamd pfyop.

15 Diuifa ratio,eft acceptio exceflus,quo excedit antecedens ipfum

confequens,ad ipfum confequens.
Hox eft,comparatio differentiz cuiuflibet antecedentis fupra confequens proprium, ad
ipfum confequens. Veluti (i eadé fit ratio asbrad b, quz eft vd/ad d:& diuifim in hunc mos
m inferatur.Igitur ficut a/ad bsica c/ad d.Eft enim a/differentia, qua tota a/bsipfam brfus
perar:& csitidem differentia,qua tota c/drexcedit ipfam d. Hic auté modus arguendi,a cons
iun&is ad diuifa nuncupatur. . :
€QAvaspogi Aoy B, Mg 73 inspive alos Tl zbPoxhpyh aabpixd 7 iy duvop 7 tamopivy,

16 Couerfio rationis, eft acceptio antecedentis ad exceflui, quo exs

ceditantecedens ipfum confequens.

Hanc euerfam rationem plerigg nominant. Eft enim comparatio cuiuflibet antecedentis,
ad differentiam,qua idem antecedens fuum excedit confequens. Exempli gratia. Sit rurfum

k.iij
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Notandum.
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veluti a/b/ad bitac/d/ad d: & conuerramus inhuncmod.Ers 45, 5. & 6 &
go ficut a/bs ad ajita ¢/d/ ad ¢. Sunt enim & & c/differentiz, ab. b. a

quibus & dsab ipfis /b/& crd/fuperantur. In compofita igi w w

tur,& diuifa ratione, ac conuerfione rationis,quanquam nihil

fumatur extrinfecum: alterantur nihilominus-termini, ijdem

fecundum fubftantiam minim permanentes. , ,

Qasios Niyog 851y wAaivop Efwp peopxosp, ERap ki ioap » TATIO- (l:lb Fio AaepPaver
plvwp,@ of T8 &UTE Noy: Sy § o of Tois mpdvis peyiteory aplTop Mog » “X“:’El’:au‘
Teg of Teis AEUTEY vig psyiiar, B mpBTop medt 3 loyeTop:k ERMwe Ninbis T ugop,kab’ et
alptap T picop. . Lo
Aequa ratio, eft pluribus exiftentibus magmtudmlbus,& alijseis
zqualibus multitudine,cum duabus fumptis & in eadem ratione:
quando fuerit ficut in primis magnitu inibus primum ad vltis

mum,fic in fecundis magnitudinibus primd ad vltimum.Vel ali=

- ter.acceptio extremorum, per fubtradtionem mediorum.

Inferendi mo
dusex £qua
ratione. |

Ex&pli ordis
natz propots
tionis.

Exempli gratia,fint primi ordinis quantitates a,b,c,fecundi verd d,e,f:{itqg a/ad brvelud
drad e,& b/ad c/ficut e/ad fivel asad bificut e/ad £,& brad crveluti drad e:& concludendo fubs
inferamus. Igitur ficut a/ad ¢;ita d/ad f. Huncmodum argués 4 5
di,ex zquali, aut ex zqua ratione vocitamus. Vtfiaadb/& 56 3 12 s

4
- d/ad e/feflqualteram, b/autem ad /& e/ ad fiduplam obtinues a. b, c. d. e £

rit rationem:vel a/ad b/& e/ad fidupla,b/ autem ad varque & W
ad e/fefqualtera ratione proportionetur: neceffum eft / ad ¢,

atque d/ad f,esiplam obferuare rationem. vt ex ipfa numeros

rum potes elicere formula. _ ) e,
CTeqeypive &vaehoyio ¥ip , Smp § bs ipdufyopmpde tabpsSuop 5 Surwe fydpSyopapds 78 imd-
Puop:ii I ugrd iog imb pfuop 1€og EAS a1, BuTwe b pufyop mpde EME M.

Ordinata groportio, eft cim fuerit antecedens ad confcc}uens, fi-
cutantecedens ad confequés: & confequés ad rem aliam, ficut con

fequensad rem aliam.

Expeditis quz ex cadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinie
tandem Eudlides,binas proportionum fpecies,inter geminos proportionalium magnitudis
num ordines accidentes. Ordinatam itaque proportionem adpellamus, quando antecedene
tium & c5{equétium ordinatim fir comparatio. V't fi bini(verbi gratia) fuerint numerorum
ordines,a/b/c/inqud primus,& dre/fifeciidus: fueritg 3
a/ad brveluti d/ag e,& brad &/ficutesad f.Hic rationg| 3 | b | ¢ cle
identitatem, ordinatam folemus vocitare proportios!_9 613 12|18 | 4
nem. Huic contraria eft perturbata,quz fic diffinitur,

Criecpaypive & dwehoyio Sip,3vp ety Svih pepsdSp,nod EMap iowp Gueis 7 wAilos
pinfosioe ufy oF Tis medTois peyibearp iydulvor, pds LarbuSuop,SuT s of Tig Ad TN otg ps-

- yébeany s pluop meds LaibpSyop:dg i oF i mpbTais peplesany Lardpfyop meds &R6y uTae
© of Tis AwTEP oig peibeorp iy dpcvop mpds &AG 1. .

Perturbata auté proportio,eft quando tribus exiftentibus magni-

. tudinibus, & alijs eis ®qualibus multitudine:fie ficut ?uidé in pris

mis magnitudinibus antecedens ad céfequens, fic in fecundis ma=
gnitudinibus antecedens ad conféjucns:ﬁcut auté in primis ma=
gnitudinibus confequensad remaliam, ficin fecundis resaliaad
antecedens.

2 .
cd. d. ¢
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Hzc diffinitio tam lucida eft,vt ampliori non videatur indigere declaratione.Non grauas
beris tamen exemplarem intelligere formulam. Sint T— NG dTe ]
igitur rurfum a/b/c, & dre/f/igemini numerorum ordis 864 ARNER
nes: {itque a/ad b/ficut e/ ad £, brad c/veluti drad e. $13
Hunc itagp inuerfum proportionis ordiné,perturbatam proportioné adpellamus. @Przter
has auté, Zibertus Venetus adiecit extenf at inordinatz proportionis diffinitiones,ab
ipfiusordinatz atgp perturbatz proportionis diffinitionibus minime difcrepates:quas tum
uia in gracis nufquim reperi exemplaribus,tum qudd mihi fuperabundare videantur,c3s
ultd praztermifi. Omnis fiquidem extenfa proportio, ordinata eft:& inordinata,eadé que
perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem;terminorum vtriu{g ordinis
continuatam przfupponere relationem:cim fcilicet przcedentium rationum c8fequentia,
fiunt antecedentia fuccedentium. Vit extenfa proportio, continué proportionalium folums
modbd refpiciat magnitudinum habitudiné:ordinata verd,tam continue, quam difcontinu®
proportionata.Et fic extenfa proportio,fimul erit ordinata:fed non omnis ordinata,extens
favocabitur. Idem velim habeas iudicium,de inordinata at@ perturbata proportione.

Cibgnpe @, Pedbears  «.

&p 7 SapoGeoin psion,dmos unBp pepeddp ioep > WATIG-ytasop indksd loviiig mMarwAd:
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Theorema 1, Propofitio 1.

g4 | fuerint qualiber magnitudines quarumlibet magnitu-
), $¥ dinum zqualium numero, fingulz fingulari zque mul
2 tiplices: quotuplex eft vnius vna magnitudo, totuplices
erunt & omnesomnium. :

O RONTIV S.@Sint a/bs &c/d/qualibet magnitudines, ipfarum ¢/ & f/ma-
gnitudinum,zqualium numero,fingulz fingularum ®qué multiplices:vtpote,a b/
ipfius e,& c7d/ipfius f.Aio,a/b/& c/d/magnitudines,totuplices fore iplarum e/&f/
magnitudinum,quotuplex cft a/b/ipfius e, vel c/d/ipfius £ Nam ex hypothefi,tot
funt magnitudines ina/b, zquales ipfi e : quot in c/d/magnitudine, zquales ipfi £.
Sit vtraque multitudo,zqualis numero g.Etdiftin antur(cxe'ﬁli gratia)in a/b,ma

gnitudines zquales ipfi ¢,iuxta numerd g, fintgsa‘h,h/k,& k/b: mipfa porro c/d,’

zquales ipfi f,qua fint ¢/],l/m,& m/d. Cuilibet enim magnitudini, quotlibet dari,
a h K 1, vel adfignari poffe 2quales, recipiendii eft.Omnis pra-
¢ R terea magnitudo,in detcrminatas quotlibet, & adinuicé
£ 1 m___Jd =xquales partes (ctfi forfitan nondum przoftenfum fue
f 23] rit, quanam ratione id exzquatur) abftractiué faleé par-
3 tibilis eft. Cum igitur a/h/zqualis fitipfie,& c/l/ipfi £
xquales erunta/h/& o/l,ipfis e/& f/magnitudinibus, per fecundam communé fen-
tentiam. Rurfum quonid Zqualis eft h/k/ipfi ¢,& l'mvipfi f:zquales rurfum erdt,
per candem communem fententiam,h/k/& I/m,ipfis ¢/& f.Haud diflimiliter ofté-
detur,quod & czterz k/bs & m/d, eifdem e/& f7 cozquantur. Quoties igitur a/b/
continetipfam e,aut ¢/d/ipfam fitoties a/b/& c/d,cafdem e/& f/fimul comprehen-
dunt,nempe fecundum eundem numerum g.Quotuplex igitur eft a/bripfius ¢,vel
c/d/ipfius frotuplices funt a/b/& c/d,ipfarii e/&f. Hoc autem in difcretis evidé-
tius manifeftatur: quemadmodim fubiecti formulz videntur indicare numeri. Si
fuerint igitur quzlibet magnitudines quarumlibet magpitudinum:&c,vt intheore
mate.Quod oportebat demonttrare.

K.iiij.

ExZpld pers
tt}rbgtg !;;io
nis,

De extenfa,
atg inordina
ta ratione.

Notandum.

Notandum.

Dedu&io the
orcmatis,



Dem3ftratio
theorematis.

16 'GEOMET. ELEMENT.

Owpnpe P, Fedbeaie - fo. o

Ap mpBTop Asuth ovicwtkis § mRMamAaiop;kod TEiTop TEbpT¥,l AL wépfop v

B ou iovtkig ToRxTAGTIopyKad Uicop TEceTousugd (LITBYp mpBTOp, Ko B i Tiop, deu-
abpovictbus Vsou moRMawARTI0p,Kod TEiTop e Wfop TEkeTOV.

Theorema 2, Propofitio 2. 7

I prima fecund zqué fuericmaultiplex & tertia quarte,fuerit
S autem & quinta fecundz 2qué multiplex & fexta quarce: &
compofita prima & quinta {ecundz zque multiplex erit, & tertia

& fexta quarte.
OR O N T IV S.€Sintenim fcx magnitudines,a/b/prima,c/fccunda,d e/tertia,
f/quarta,b/g/quinta,& ¢/h/fexta:quarum primaa-b-fecund c/fit 2queé multiplex,

a b » ac tertia d/c/ipfius quarez f: & quinta rurfum b-greiuf-
. dem fecundz c/zqué multiplex efto, ac fexta e/h-einf-
4 ¢y demfquartz. Aioquod compofitaex prima &quinta
£ " vtpote a/g,ifgﬁus {ecundz c/erit zque multiplex:ac ter-

: : tia & fexta fimul, videlicet d/ b, ipfius quartz f: Cim
cnim ex hy{Pothcﬁ,zqué multiplex eft a-b/ipfius c,vt d e ipfius f: quotigitur ma-
gnitudines {untina/b/zquales ipfi c,tot funt & in de, zquales ipfi f. Rurfum quo-

niam b/g/zque multiplex eft ciu{dem cac e/ hreiufdem f: tot igitur funt magni-
tudines eidem c/zquales in b-g,quot & in e/h/zquales eidem f. Quot igitur funt
magnitudines in tota a-g,ipfi c/zquales: tot funt & in tota d-h, zquales 1pfi . {i e-
nim zque multiplicibus,zqué multiplices addantur magnitudines:cofurgét zque
multiplices. Sed a/g,continet primd & quintam magnitudiné:d-h/auté,tertiam &
fextam. Etcompofitaigitur prima & quinta a/g,{fecundz c/2que multipex erit:ac
tertia &fexta d/h,ipfius quartz f. Igitur fi prima fecide zqué fuerit multiplex,
& tertia quartz:¥ quz fequuntur reliqua.Quod fuerat oftendendum.

Ctdpnpa ¥, nedbeone ¥
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Theorema 3,  Propofitio 3.
1 primum fecundi zqué fuerit multiplex,& tertium quarti,

fumiturautem 2qué multiplicia primi & tertij:& zqué fums

ptorum vtrunque vtriufq; zque erit multiplex, alterum quidem
{ecundi,alterumautem quarti. o
ORONTIVS. Sit primum a/fecundi b/zqué multiplex,ac tertiumc ipfius

quartid: & accipiantur ipforum a-& c/zqué multiplicia,e/f/& g/h. Dico qudd.e/f/
tam multiplex eft ipfitis fecundi b,quim multiplex cft /h/‘i‘p(%us quartid. Cam
1

¢ 1 m __gecnim per hypothefin, totuplex fic c/fipfius a, quotu-
a_ . plexeftg/hipfius crotigitur erlit magnitudinesin e/
(.b___. " [&3] . =zqualesipfia, quotin magnitudine g-h/zquales ipfic.
g . n o % Sitvtrag; multitudo,iuxta numerum k.& difcernantur
(L.,_; ‘ (maioris euidentiz gratia)in ¢/f,magnitudines zquales
d.. :Pﬁ a, fint'que e/L,l/m,& m/f: & in g-h/magnitudine,ip-
1c/ zquales , vtpote g/n, n/o, & o/h. Et quoniam per
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hy;gothcﬁn,zqué multiplexeft-a/ipfius batg ipfius d.Eftautem e/Vipfi 2,8 g
ipli c/per coftructionem zqualis. A equalia porro ciufdé funt 2qué multiplicia,per
fextz diffinitionis primi libri conuerfionem.Aeque multiplex igitur eft e/Lipfius
bsac g/nvipfius d.Et proinde I/m/zqué multiplex itidem eft ipfius b,ac n/o/ ipfius
d.Sunt itaque fex. magnitudines,quari prima e/l/fecundz b/zqué multiplex cft,
ac tertia g/nvipfius quartz d: quinta rurfum L'm/ eiufdem fecundz b/zquémulti-
plex eft,ac fexta n/oseiufdem quartz d.Et compofita igitur prima & quinta e/m/
ipfius fecundz d/zque multiplex eft,ac tertia & fexta g/o/ipfius quartz d:per an-
tecedentem fecidam propofitionem. Rurfum quoniam zqualis eft m/f/ ipfi a,&
o/hy ipfic: zque muluplex itidé erit m/fipfius b,atq; o/hipfius d,per ecandéfext
diffinitionis primi libri conuerfionem.Oftenfum eft autem e/m/& grovipfarum b/
& d/fore 2qué multiplices.Sunt itag; rurfum fex magnitudines,quard prima e/m/
fccundz b/zque multiplex eft, ac tertia g/o ipfius quartz d: quinta infuper m/f/
ciufdem fecundz b/zque eft multiplex,ac fexta o/h/eiufdem quartz d.Ec compo-
fiea igitur prima & quinta c/f, ipfius feciide b/zque multiplex eft,actertia & fexta
g/h/ciufdcm quartz d: per allegatam huius quinti fecundam propofitionem. Et
einceps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro
contingente ipforum zque multiplicium ¢/f/& g/h/mulutudine. Atqui multitudo
¢/LI/m,& m/t,multitudini g/n,n/0,& o/h/zqualis eft:veraque enim ipfi k/numero
zqualis. Si igitur primil {ccundi zque fucrit multiplex & tertill quarti:&c. vt in
theoremate. Quod fuerat oftendendum.
Owdgnpa & Pedbsare a.
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Theorema 4, Propofitio 4.
I cFrimum ad fecundum eandem habuerit rationem, & tertiii

Y ad quartum: & zqué multiplicia primi & tertij ad zqué mul-

Primus oflen
fionis difcug
fus.

Secfidus,pria
ri fimilis, diG
curfus oftens
fionis.

tiplicia fecundi & quarti iuxta quiuis multiplicationem,eandem

habebuntrationem fumpta adinuicem. -

ORONTIVS. Efto enim vt primiia/ad fecundum breandem habeat ratio-
nem,quam c/tertium ad quartum d: & accipiantug ipforum a/&, hoc eft, primi &
tertij 2qué multiplicia e/& f,{ecundi pariter & quarti,vtpote, ipforum b/& ds alia

itidem zque multiplicia g/& h. Aio quéd e/multiplex primi, ad g/ multiplex fe- -

cundi candem habet rationem,quam f/multiplex tertij ad h/multiplex quarti.Su-
mantur enim ipforum e/& f,2que multiplicia k/& Lipford porrd g/& hsalia fimili-
* ter zqué multipliciam/& n. Cum igitur c/totu¥lcx fit ipfius a,quotuplex eft f/
ipfius ¢, & ipfori ¢/&f/ fumpta funt zque multiplicia

k/&Liigitur zqué multiplex eft k/ipfius a,& Lipfius c,
1 _ 1 pertertid huius quinti. & per eandem zque muluplex
' eft nvipfius b,atg; nvipfius d. Eft autem ex hypothefi,

i ficut asad br ita c/ad d: & ipforum a/& ¢/ oftenfa funt
zque multiplicia k/& 1, necnon ipforumb/& d- alia iti*
| dem zqueé multiplicia m/ & n. Eft igitur ficuc k/ad m,
ita l/ad n: per conuerfionem fexez diffinitionis huius
quinti.Sicuti enim ex ipforum zqué multiplicium pro-

n portione,datas magnitudines in eadé effe ratione,fexta
huius quintivia eftinnuere diffinitio:haud diffimilicer
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ex ipfaruriy magnituding habitudine proportionata,corundem zqué multiplicium
‘ 1 rationis verfa vice concluditur identitas. tanta cft zque
1 multiplicium cum fubmultiplicibus neccflitudo.Eft 1gi-
{1 tur vt k/ad m,ita ,ad n:hoceft,ficut multiplex primiad
-} multiplex feciidi,ita multiplex tertijad multiplex quar-
N S ti.Ipfa porrd ks &, ipfordi e/& fAunt zqué multiplicia:  *
' SRR B | m/verd & n/zqué multiplicia ipfordg/& h,per confru-
- { Gionem.Eft igiturvt c/ad g,fic f7ad h: per fextam huius
(]

1 | | quinti diffinitionem. Atqui ¢/&f;funt zque multiplicia
kea bgmil f\c\__«},) nprimi & tertij: g/autem & h,fecundi & quartialiaiudem
— 2que multiplicia. Si primi igitur ad fecundd candem
habuerit rationé&:& qua fequuntur reliqua.Quod deméftrandum fufceperamus.
Lemmas fiue affumptum. _ ' '
@Et quonis oftéfum eft,qudd multiplex k/ad multiplex m/fe habet,vt multiplex
Vad multiplex n. fi igitur k-excedit m,& l/proportionaliter cxcedit n: & fi zquale,
zquale:& {i minus,itidem proportionaliter minus. Quare & verfa vice, fi msexce-
dit k,& n/proportionaliter excedit 1:& {i 2quale,zquale:fi autem minus,& propot-
tionaliter denique minus . Et proinde, per fextam huius quinti diffinitionem, erit
vt g/ad ¢,fic h/ad fatque refpondenter ficut brada,ita dradc.
' Corollarium,
Cotuerfa ras {Si quatuor igitur magnitudines fuerint proportionales: & &contra, feu i céucrfa
tio. ratione proportionales erunt:facta videlicet confequentium tanquim anteceden-
tium,ad antccedentia tanquam ad confequentia relatione. '

. Ocbpypa t,  Delkoig €
Ap piptd@- ueyidug iovinis ¥ moRawAdarop,dmg kpaketdod apoupbabrs,iad 3 Norwdp
;78 N8 loviuig isax mRamAtalop,iCmAdaby th + Ehop 7 SAs. ‘

‘ ‘ Theorema 5, Propofitio 5.
I magnitudo magnitudinis zque fuerit multiplex, &ablata s

ablate: & rel iquareliquz erit multiplex,quotu plex tota totius
eft multiplex. A

O RO NT'1V S.Efto magnitudo a-b/magnitudinis c/d/tam multiplex,quim

multiplex cft ablataa/c/ablatz c/£.Dico reliquam e/b, reliquz f7d/ totuplicem fo-

Affumptum. rc,quot_uplcx eft tota a/b/totius ¢/d. Ponatur enim e/b/zqué multiplex ipfius g/c,
Deméfratio V¢ 3/¢/iplius c/£Chm igitur ¢ per hypothefin,tum per conftruétioné,totuplex fit
theorematis. a/e/ipfius c/f,quotuplexeft e/bripfius g/cquotuplex autem eft vna vnius,totupli-
ces funt & omnes omnium,per prima huius quinti. Quotuplex eft itaq; aseipfius
cfjtotuplex eft & tota a/b/totius g/f. At quotuplex eft a‘e/ipfius < f, totuplex eft

& cadem a/bripfius c/d, per hypothefin. Et a/b/ igitur veriufque & g/ £ & c/d/ cft

a e ., __p xque multiplcx:& proinde vtraque g/f/ &c/d, eiufdem

3 < £ & a bs 2qué fubmultiplex eft. Quz autem ciufdem funt

y zqueé fubmultiplicia,zqualia funt adinuicem, per fepti-
mim communem fententiam. Acqualis eft igitur g/£7ipfi c/d,& vtrique communis
c/fiqua dempta,reliqua gro/relique f/d,per tertiam comunem fententii eft zqua-
Iis. {\e?ualia rurfum ciufdem funt 2que fubmulciplicia, per ipfius {eptimz com-
munis {ententiz conuierfionem.Et g/c/igitur atque £/d,ciuldem a/b/funt zqueé fub-
multiplices:& proinde a/byvtriufque & g/c/& f/d/zqué eft multiplex. Porrd e/bs
aque multiplex eft ipfius g/c,per conftructioné,ve ase ipfius /f.Et cadé propterea
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e/b,ipfius f7d/tam multiplex eft, quim multiplex ¢t ipfa a‘e/ ciufdem c/f Atqui

per hypothefina‘e totuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft tota a/b/totius c/d Et reli- -
qua igitur ¢/b,reliquz fd/zqué multiplex eft,atq; tota a/b/totius c/d. Ergofima -

gnitudo magnitudinis 2qué fuerit multiplex & ablata ablatz,& reliqua reliqua:&c.
vt in thcoremate.Quod oftendere fuerat operzpretium. ‘

Apddo peyitn d'e pupdGy iodbits § moMawAdain,u &popdolm vk Tap b lovt-
_ Wi § moRewALoIx,Hod Tt NolaIRE ol dutis Aros (e B5ip, 1 iotékis &uF mRawALOIN,

| ~ Theorema ¢, Propofitio 6. )

| duz magnitudines duard magnitudind 2que fuerint multi-
S plices, & ablatz aliquz earum 2qué fuerint multiplices:& re=
lique eifdem vel zquales funt,vel2qué ipfarum multiplices.

O R O N T IV S.@Sita/b/magnitudo tam multiplex ipfius ¢, § multiplex eft
dre/ipfius f:zqué infuper multiplex cfto ablata a/g/eiufdem c,vt ablata hresipfius
f.Aio @ reliquz g/b/& dh, ipfis ¢/& fraut funt zquales altera alteri: vel earundem
o & fzque multiplices.Efto primi ve g/b/fit 2qualis ipfi c:dicoquod & d/h/ipfi £
eft ®qualis.Detur enim e/k/ipfi f/zqualis. Ci igitur a/g/ zqué multiplex fit ipfius
c,vthresipfius f,per hypothefin. Porré g/b/zqualis eft 1pfi ¢,per hypothefin:& e/k/
ipfi f,per coftructioné.Etzque igitur multiplexeft a/b/ipfius ¢, & h/k-ipfius £.Po-
nitur autem ex hypothefi,a/b/zqueé multiplex ipfius c,vt d/e/ipfius £Et vtrag; igi-
tur d/e/& h/k,zque eft multiplex ipfius £ nempe vta/b/ipfius c.Quz autem eiuf-

a g & dem funt zqueé multiplicia,zqualia funt adinuicem,pet

' ‘ ' ' {extz communis fententix interpretationem. Aequalis
G ceftergo dre/ipfih/k,& vtrigs communis h/ e:ea itaque
d_ h , ¢ k dempta,reliqua d/h/reliquz e/kverit per tertiam com-
S ‘ munem {eritentid zqualis.Eidem porro ek, zqualis eft

Prima theore
matis differés
tia.

pér conftructioné ip(a f/magnitudo.Binz igitur magnitudines d-h/& feideme/k7 |

funt zquales:& proinde zquales adinuicé,per primi cémuné fententii. Si reliqua -

igitur g/b,fitzqualis ipfi c:& reliqua d/h,ipfi {7 erit 2qualis.qQ Qz fi g/b/fuerit mul
tiplex ipfius c:aio refpondenter d/h,zque mult}plicé foreipfius f. Quotuplex eft
enim g/bripfius c,totuplex affumatur e/k/ipfius f.Et quoniam per hypothefin,a/g/
prima fecundz ¢/ zque eft multiplex, ac tertia h/ e/ quartz f: quinta rurfum g/b/
ciufdem fecundz c/tam multiplex eft per conftructioné,§ multiplex eft fexta e/k/
eiufdem quartz f. Et compofita igitur prima & quinta

% —F ' a/b, ciufdem fecidz ¢/ zque erit multiplex,ac tertia & .
:_1—_' h e g fexta h/kvipfius Ta’rtz f,per feciidi huius quinti. Quo
I T tuplex eft autéa/b/ipfius c,totiplex data cft dve/ ipfius

f,per hypothefin.E¢-vtraque igitur de/ & h/k,zqué eft
multiplex ipfius f,vt a/b/ipfius c.Hinc per fextam communem fentétiam,zqualis
rurfum eft d/c/ipfi h/k,& vtrig;communis hve: qua fubtradta,reliqua d/h/relique
¢/k,per ipfam tertiam cdmunem fententiam, eft 2qualis. Aequalia porrd eiufdem
funt zque multiplicia,per ipfius fextz communis fententiz céuerfionem.Et d'h/
igitur & ekeiufdem f/zque multiplicia funt. Ace/ kipfius f/t3 multiplex eft per
conftru&tionem, quam multiplex eft g/b ipfius c.Etreliqua igitur d/ h/ zqué eft
multiplex ipfius f,quotaplex cft reliqua g/b/ ipfius c. Hac auté omnia fubfcques
. numerorij,ad facilioré deméftrationis intelligentid adiunéta,correborat formula.

Seciida theos
rematis diffes
rentia.
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@Magnitudines datz. _ o
Exemplumin prima. fecunda.| tertia. |quarta. Ablata. Eﬂq_uﬂéblata.]ﬂlqu_ﬁ.f , ﬁ
Bumeri. 51 o T de | € | wg | gb | e | dh
12 3 8 2 9 | 3 6 2 |vtin prima figura.
12 | 3 8 2 6 6

4 4 __|vtin fecunda figura. |
i duz itaque magnitudines:& quz fequiitur reliqua. Quod fuerat o cnﬂe_nggum
Ot

erpuee ¢ Ppétearg &
I A G 3 ZuTd Top &utdp Ixe Mpopykad 3 auTd 2Be T 1.
: Theorema =, Propofitio 7.
Equales ad eandé,eandé habétrationé:& eadem ad zquales, 7
OR O N T 1V S.gSintbinz & inuicem zquales magnitudines a/&b,ad aliam
quandam magnitudinem relat,vtpote c.Dico primi,a/& brad eandem c/candem
Prima theore 1,5here rationem. Affumantur enim ipfarum a/& b/zqué multiplices d-& e: ipfius
matspA%-  Jutem calia vtcunque multiplex £.Cum igitur 2qué mulciplex fic d/ipfius a,vt e/
ipfius b, & per hypothefina/& b/ magnitudines fincadinuicem zquales: erit & d/
zqualis ipﬁp e.quz enim eiufdem vel zqualium funt zque multiplicia,2qualia funt

adinuicem,per fextam communcm fententiam. A tqui f/mﬁ’
fcha

itudo binas ipfius ¢/
reprafentans 2qué multiplices,fibimet 2qualis cft. V't tigitur d’multiplex

ad f,ita ¢/ad candem f: nam quz funt 2qualia cin{dem
—d— e zqueé multiplicia aut ful;lmultiplicig per fexcz aut -

S —r, {eptima communis fententiz conuerfionem.Eft autem

s ~a/prima magnitudo,c/feciida,b/tertia,& c/rurfomin or-

— ’ dine quarta:funtq; d/ & ¢/ipfarum a/& b/zqué multipli-

cia,primz inquim & tertiz magnitudinis: f/porrd bis repetita,ipfius ¢/bis repeté-

dz,hoc eft, fecundz & quarez alia vtcung; multiplex. Przoftenfum eftinfuper &

multiplex primz ad £/ multiplex fecundz ita (e habete,vt e/multiplex tertiz ad i

pfum fmultiplex quartz.Eft igitur per ('cxgam buxus quinti diffinitionem,vtasad
Gsitabsadeandem c. Acquales igitur magnitudines a/ & b,ad eandem magnitudi- -

nem c,eandem habentracionem. CAio quo?,candcm magnitudinem c,ada’& bs

Pars fecunda ;1icem 2zquales magnitudines,candem verfa vice obferuare rationem. Hoc auté

theorematit: nuerfo licebit ordine concludere.Oftendemus enim(veluti fupra)d-& e/ mulci-

. plices,fore rurfum inuicé zquales:& f/bis coaflumpta, geminas zqué multiplices

.reprafentare nondenegabitur.Et proinde d/adfita {e habere concludetur,vtc/ad

candem fhinc per affumptum,fiuc lemma quartz propofitionis huius quinti,f’ad

d /e habebit,vt eadem f7ad e. Eft autem f/prim & tertiz magnitudinis,hoceft,ip-

fius c/bis repetéda zqué multiplex:d/verd & e/fecundz & quartz,vepote ipfarum

a& b/zqué multiplices.Eft x'%itur vt c/ad a, fic eadem c/ad b, per candem {extam

huius quinti diffinitionem.@1dem quog; 3 conuerfa ratione, per quartz propofi-

tionis huius quinti corollarium,lcuius concludere licebit. Si quatuor enim magni-

tudines fuerint proportionales,& & contra gro reionales erunt. Atqui oftenfum

eft a/ad c/eandem habere rationem,quam b/ad eandem c; & & c6tra igitur, vt c/ad

a,ita eadem c/ad b. Acquales ergo ad eandem,candem habent rationem:& eadem
ad zquales. Quod oportuit oftendifle. .

Idem alterf

g X, Poikaie  x.

Qp dricwp peudSp 3 paloy meds 3 aurs padowe Aipop txd infp 3 harilop: xod 2 kurd
mpdg 76 iATlop, pifove Noyoptxa Alp meds 76 pdgop.

Theorema 8, Propofitio 8. |
Nzqualium magnitudinum maior ad eidem, maiorem rationé
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habet,quim minor:& eadem ad minoremmaiorem rationem ha-
bet,quam ad maiorem. ‘

O RO N T1V S. €Sint binz magnitudines inzquales,a/b/quidem maior,& ¢/
minor: d/autem alia quzdam magnitudo. Aio primum quod a‘b/ad d/maioré ra-
tioné habet, quim c/ad ipfam d. Ciim enim ex hypothefi a/b/fit maior magni-
tudine c:comprehendet itaq; a/b/magnitudo eandem ¢, & aliquam infuper magni-
tudiné.Sit igitur e/b,zqualis ipfi c,& a/e/refidua eiufdem magnitudinis pars.Eriit
ergo ase/& e/braut inzquales,aut zﬁualcs adinuicé. Sint primil inzquales,& a/e/
minor ipfa e-b-Sufcipiatur autem ipfius minoris a/c/vtcun?; multiplex, maius ta-
men ip{a magnitudine d:fity; illud f/g.Quam multiplex infuper eft f/g/ipfius ase,
tam multiplex detur g/hvipfius e/b,& k/ipfius ¢.Sufcipiatur rurfum duplum ipfius
d,vtpote l:poftea triplum,fitq; illad m.& deinceps ita,vno femper adiiicto: quate-
nus refultet multiplex ipfius d, proximo maius ipfo k,id eft, quod inter muleipli-
cia ipfius d per continuam fimplicis additionem confurgentia, primo incipiat ex-
cedere k:fitly; illud n/quadruplum ipfius d.Erit ergo k/multiplex,proximoé minus

ipfo n:& proinde non minus ipfo m.q[His ita conftructis,quonii zque multiplex
¢ g . p efttgipfius ase,veg/hvipfius e/b: quotuplex igitur eft
a e y ¢ frgiplius ase,totuplex eft f/h/ipfius ab, per prima hu-
L, ., & iusquintiSed quotuplex cft f/g/ipfius a‘e,totuplex eft
I , k/ipfius c. Etf/ /igitur tam multiplex eft ipfius a/b, §
m__ multiplex eft k,ipfius c. Infuper quoniam zqué multi-

., plex eftg/hvipfius e/b,vt ksipfius c:& e/bipfi ¢/ per c5-
T ftructioné eft zqualis.quz auté zqualii funt 2queé mul-
tiplicia,zqualia funt adinuicem, per fextam communem fententiam. Aequalis eft
igitur g/h/ipfik.Verum k/ipfa m/né eft minor,vti nuper oftenfum eft:& g/hsitaq;
cadem m/non erit minor.Porrd f/g/data eft maior ipfa d.& tota igicur £/h,binis d/
& mvcrit maior-Sunt autem d/& m-ipfi n/zquales.cft enim n/quadroplum ipfius
d, & m/triplum,vna cum ipfo d/efficiens quadruglum. Et f/h/igitur ipfo n/maius
eftnam idem,zqualium eft 2que maius. Atqui f/h/& k,ipfarum a/b/& ¢,primz in-
‘quam & tertiz magnitudinis {unt zqu¢ multiplicia:n/ verd vtcungs multiplex ip-
fins dfecundam & quartam magnitudinem reprafentitis.& multiplex ptimz ex-
cedit multiplex fecundz:at multiplex tertiz non excedit multiplex quartz.Prima
igitur a/b/ad fecundam d’maiorem rationem habet, quim tertia c/ad quartam d:
per otauam diffinitionem huius quinti. € Quod fiase/fuerit maior e/b, multipli-
. g g cotur lan} igﬁ c/b/{nix:iqr,q‘t.lan'th;ls dinﬁ}],r%alt multipllcx
T——+——+—3—"—— maius ip{a d’magnitudine:{itq; illud g/-h.Quim multi-
3‘—*‘—*?——1’ T plex infl':lpcr cft g/h/ipﬁus e/b, ta mugltiplex accipiatur
”'_"! t/g/ipfius ase: & k/rurfum ipfius c.Subfumatur preter-
-m-——o———-———'l
n

ea multiplex ipfius d,proximo maius ipfo £/g: fitg; rur.

R fum n/quadruplum ipfius d. Haud diffimiliter oftende

- mus,totam f/h/ipfius a/b/fore totuplicé®uotuplex eft
g/Wvipfius e/b: & demum f/h/& k, ipfarum a/b/& c/zque itidem fore multiplices.
item g/h/zquariipfik- Et quoniam n/multiplex,proximo maius eft f/g : non eft
igitur f/g,minus ipfo m.Atqui g/h/maius eft ipfo d,per conftructionem.totum igi-
tur f/h, ipfis d/ & m/ maius eft : & maius confequenter ipfo n. Porro k7 non ex-
cedit ipfum nzeft enim k, ipfi g/h/zquale, quod tam multiplex eft ipfius minoris
¢/b,quam multiplex eft f/g/ipfius maioris a/e. quz autem inzqualium funt xqué

Prime pattis
diffcrétia pris
ma.

Deméftratio
ciufd& prima
differentiz.

Eiufd prima
partis,differé
tia fecunda.

Oftéfionisres
folutio,

multiplicia,funt refpondenter inzqualia. Et kv igitur, minus eftipfo f/g: & ipfon’
h A
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propterea 16gé minus. Rurfum itaq; multiplex primi excedit multipex feciidi:at
multiplex tertij,nd excedit multiplex quarti.Per ipfam igitur oftaua huius quinti
diffinitionem,primum a/b,ad fecundum d/maiorem rationem habet,g tertia c/ad
quartum d.qC Porro cim ase,fuerit zqualis ipfi e/b:vtraque eritzqualis ipfic. Cu-
iuflibet itag; ipfarum trium magnitudinum,foméda funt zque multiplicia,ipfo d/
 maiora:f/g/quidem ipfiusae,& g/hvipfius ¢/b,& k/rur
£ ¥ A fum ipfius c. quz per fextam communem fententiam,
%—L'b S cerunt adinuicé zqualia.Item n/multiglex ipfius d, quod
1 —+—+— {llorum quolibet proximé maius exiftat. Quibus con-
",;""‘.'* ‘ ftructis,oftendétur rurfum f/h/& k,ipfarum asb/&c/fo-
n_ re zqué multiplicia:& f/h/multiplex primz magnitudi.
nis,excedere ipfum n/multiplex fecunda:k/autem mul
tiplex tertiz,non excedere multiplex quartz. Hinc priori deductione colligemus,
a/bsad d’maioré habere rationé, quim c/ad ipfam d. [Dico infuper,qudd eadem
magpnitudo d,ad minorem ¢maiorem rationé habet,quam ad maiorem a/b. Hoc
autem ex fuprafcripto difcurfus, immutato magnitudinii & 2que multiplicium or-
dine,haud obfcuré colligemus. Ciim enim omnibus modis przoftéfum fit,f h/ex.
cedere ipfum n,& k/ab eodé n/fuperari: & cSuerfim igitur,n/excedit k, né excedit
auté f/h.Porro nveft multiplex ipfius d,hoceft,primz & tertiz magnitudinis:k/au.
tem multiplex fecundz,vtpote c,& fh/ 2qué multiplex quartz, {cilicet a/b. Mul-
tiplex infuper primz,excedit multiplex fecundz :at multiplex tertiz non excedit
multiplex quartz. Per otauam ergo diffinitionem huius quinti,prima d-adfecun-
dam c¢/maioremrationem habet,quim tertia d/ad quartam a/b. Ergo d/ad mino-
rem c/maiorem fationem habet, quim ad maiorem a/b.  Inzqualium igitur ma-
gnitudinum: &c.vt in theoremate.Quod oftendere oportebat.

Gedgnpec 6, Tedbearg o
A 7 B auTd TOp auTp Exovee Nopop, G aMiNois Bhizugld mede & P duTd Tdp audp
¥xd Aopop,uieuivee i@ aMiNois Ehip.
Theorema o, Propoﬁtia 9
V2 ad eandem , eandem habent rationem, zquales inuis
cem funt: & ad quas eadem eandem habet rationem, ipfz

funt zquales.

OR O NT 1V S.€Sint binx magnitudines a/&b, ad tertiam c-eandem rationé .
obtinentes. Aio quod zqualis eft a,ipfi b. Nam fi a/& b/magnitudines,forent in-
zquales:maior ad eidem c/maiorem rationem haberet,quim minor,per primam
partem antecedentis octauz propofitionis huius quinti.Habetautem vtrag; ipfa-
rum a-& b/eandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur a & b,
candem,atq; diverfam rationéad candem c:quod eft impoffibile.Aequalis eft itag;
3 ok a,ipfib-@lQudd fi c/ad cafdem a/& b/eandem habuerit

< rationem: dico rurfum, qudd a/&b/zquales funt adin-

' uicem.Si enim forét inzquales:eadem c/adipfas a/&b
magnitudines eandem non haberet rationem: ad minorem enim maiorem ratio-
nem obtineret,quim ad maiorem,per fecundam partem ciufdem otauz propofi-
tionis.Supponitur autem,eadem c/ad ipfas a/& b/eandem habere rationem. Eadé
itag; magnitudo c,ad ipfas a/& b/magnitudines,eandem fimul atq; diverfam ratio-
nem haberet. Quod videtur abfurdum. Aequalis eft igitur a/ipfi b. Quod fufcepe-

ramus oftendendum.

fr——y
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Ctbgnpe 1, Peddeare t
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- Theorema 10, Propofitio 1o,

| D eandem rationem habentium, maiorem rationem ha-
4 bens, illa maior eft:ad quam autem eadem maiorem ra-

tionem habet, illa minor eft. :

OR ONTIVS. Sint rurfum a/& b/ magnitudines ad eandem magnitudiné
c/comparatz:habeidtq; a/ad c/maiorem rationem;quim b/ad eandem c.Dico quod
a,ipfa b/maior eft. Quoniam fi non fuerit maior: vel erit zqualis ipfi b, vel eadem
minor.Acqualis porrd non eft a/ipfi b:haberét enim a/& b/ éandem rationern ad
—L 2 o/magnitudinem, per primam partem feptimz propo-
e fitionis huius quinti. quod aduerfatur hrpothcﬁ - Non
eft igitur a,zqualis ipfi b. Haud diffimiliter oftédetur,
qudd neg; minor eft aipfa b: quoniam a’magnitudo, minorem rationem haberet
ad c/magnitudinem,quam ipfa b/ad eandem ¢,per primam partem o&tauz propo
fitionis ciufdem quinti.habet autem a, maiorem rationem, quim brad cancf::m ¢/
per hypothefin.Haberet igitur a/ad c/maiorem & minorem rationem,quim b/ad
ipfam c. Quod non eft poflibile. Itaque asnon eft minor b: neque eidem(vti nunc
oftendimus) qualis. Et a/igitur, ip(a b/maior cft. {Quéd fi eadem magnitudo
¢, maiorem rationem habuerit ad b/ quim ad a: dico rurfum,a/fore maiorem ipfa
b.Non erit enim a/ipfi b/zqualis:quonii c/ad a,candem rationem haberet qua ad
b,per fecundam parté przallegat feptim propofitionis. Habet auté ¢,maioré ra
tionéad a,g adb,ex hypothefi.quz fimul ftare non poffunt.Non eft igitur a,ipfi b/
xqualis. Neq; etid minor:tuncenim c/ad ipfam a/maioré rationé haberet, ad b,
per fecunda parté ipfius octauz propofitionis huius quinti.Habet auté ¢/ minoré
rationem ad a,§ ad b,ex ipfa hypothefi.Haberet itag; c/minorem fimul atq; maio-
ré rationem ad a,quam ad b.quod videtur impoffibile.Igitur a/non eft minor ipfa
b.oftéfum eft,quod nec eidé zqualis.Maior eft itag; rurfum a/ipfa b.  Ad eandem
ergo rationem habentifi:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttrafle.

OeopHp 1y Peddeais .
15 avle Adyor oi durviyngd EAiNois &alp of &uTol.

Theorema 11, Propoﬁtio II.

Vzeidem funtezdem rationes,& adinuicem funt ezdem.

O RONTIVS. Sinteidem rationi quzazad b, ezdem rationes quz c/ad d/

&ec/ad f.Aio qudd rationes ¢/ ad d/& c/ad f, funt czdem adinuicem:ficut quidem

c/ad d,fic e/ad f. Accipiantur enim ipfarum antecedentium ac, ¢, zqueé multiplici;l

g/h/k:ipfari auté confequétium b,d,f,alia quzuis zque

. multiplicial,m,n. Ciimigitur ex hypothefia/adbsean

dem habeat rationem , quam c/ad d, & ipfarum a/ & c,

primz inqui & tertiz magnitudinis, fumpta fint zqueé

{ I } multiplicia g, h,fecundz rurfum & quarta,vtpote ipfa-

Y rum b/& dsalia itidem zqué multiplicia I, m:igitur fi'gy

I £ ' I | excedit 1, & h/proportionaliter excedit m, &fi zquale,

thedm k ¢ £ n2quale:fi autem minus,itidem proportionaliter minus,

per fexez diffinitionis huius quinti conuerfionem.Infu-

per quoniam per ipfam hypothefin, ficut a/ad b,ita c/adf,& ipfarum a/zlx-l,),primz
Jdje

Prima theore
matis pars.

Partis fecune
dz dembftras
tio,

Difcurfus =
qué multiplis
cium,
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videlicet & tertiz magnitudinis,fampta funt zqué multiplicia g/k,fecundz rurfum

& quartz,vtpote ipfarum b/& falia vtcung; 2qué multiplicia I/n. fiitaq; grexcedit

1,& k/proportionaliter excedit n: et zgualc, zquglc:ﬁ

verd minus,itidem proportionaliter minus, pereidem

fextz diffinitionis couerfioné. Atqui preoftéfumett, ¢

fig/excedit Lexcedit & h/ipfum meetfi zquale, zquale:

I fi autem minus,&h/proportionaliter minus eft 1Pfo m.

Quapropter fi h/excedit m,excedit & k/proportionali-

gab prop 2 .

[ lter ipfum n: & fi h/zquatur ipfi m,cozquatur & k/:pﬁ

" k ¢ £ M n:&fi minus fuerit h/ipfo m,& k/demum proportiona-

liter minus et ipfon. Porrd h/& kripfarum /& e,pri-

mz videlicet & tertiz magnitudinis data funt zqué multiplicia:ipfarum autem d/

&f,hoc eftfecundz & quartz,alia vtcunque 2que multiplicia m/& n.Eft igitur per

fextd huius quinti diffinitioné,ficut c/ad d,ita e/ad f. Qu cidemitag; funt ezdem
rationes,& adinuicem funt ezdem. Quod fuerat oftendendum.

Refolutio des
moftrationis.

hed

‘ } . Gxdenpa i€, Pedbeate €.
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Theorema 12, Propofitio 12.
[ fuerint quzlibet magnitudines proportionem habentes:erit
ficut vna antecedentium ad vnam confequentium,fic omnes
antecedentes ad omnes confequentes.
ORONTIV SALSint a,b,c, & d,e,f’ quotlibet magnitudines inuicem propor-
tionales:ficut quidem a/ad b, ita c/ad d,ficatq; c/ad d,fic e/ad f. Aio quod quam ra-
tionem habet a/adb, eam habent & compolfitz a/c/e,ad coniunétas b/d/f.Sufcipia-
tur enim i‘pfarum antecedentium a/c/e,xqué multiplicia g,h,k:& ipfard confequen-
yatuor zs tium b,d,f,alia quzuis zque multiplicia I,m,n.Cim fitigitur vta/ad b,ficcrad d, &
B it ipfarum /& c/2qué multiplicia funtF,h,ipﬁmm vero b,d, alia itidem zqué mul-
ﬁropo_rriona, tiplicia I/m: ficut fe habetigitur g/adl,fich/ad ;’pfum m,per quartam huius quinti.
d"'“"“f"““’. Rurfum quoniam eft vt c/ad d,fic e/ ad f, & ipfarum c/& e/ zqué multiplicia funt
arummagni . . ? e - . .
tuding, fubtis B/k,ipfarum autem d/falia vecung; #que multiplicia m,n: ficut f¢ habet igitur by
~ lis adinuétio. multiplex ad ipfum m, fic k /ad ipfum n, per eandem
‘ ' quartam ipfius quinti. Vt autem fe habet h/ad m, fic g/
I I ad I/fe habere przoftenfum eft. Eft igitur vt g/ ad |, fic

——f

k/adn, per antecedentem vndecimam propofitionem.
Sunt itaque g,h,k,& I, m,n, multiplicia inuicem propor-
hk I mn Ctionaliaficutquidem giadl,fich/ad m,&k adn. Igitur

5 fi g/ multiplex exceditl, excedit & h/proportionaliter
| ipfum m,necnd & k/ipfum n:& {i g/xquaturipfil,zquil

{ 1 1 eft& vipfi m,& k/refpondenter ipfi n: fi autem g/mi-

ac d § nus fuerit ipfo I, eft & h/ proportionaliter minus iplo
m,& k/demiiipfo n.Et proinde fi g/ multiplex excedit

Lexcedunt & g,h,k/multiplicia proportionaliter ipfal,m,n:& fi 2quum eft g/ipfil,
z?ualia funt & g,b,kipfis I,m,n:fi autem g/fit minus ipfo I, erunt & cadem g,h,k,
cifdem|, m,n, tandem zque minora, per fecundam & quartam communem fen.
tentiam.Atqui g;h, k/ magnitudines, ipfaruma, ¢, ¢/ magnitudinum {unt per con-
ftructionem fingulz fingularum zqué multiplices:quotuplex igitur cft vnius vna

12
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magnitudo,hoceft g/ipfius a,totuplices funt &

—£ {, { 8;}:’1: { :,’ n‘;’ 2 omnes g/h/k,omnill a/c/e, per primi eiufdem
pr?ma focunda, |_E:r;xa | q:xa;ta.. quinti. Et ptoinde quotuplex citl” ipfius b, to-

tuplices funtI/m/n/ipfarum b/d/£.Sunt itaque
g/& g/h/k,iplariia/&a/cre,hoc eft,primz & tertiz magnitudinis 2qué multiplicia:
Irautem/& l/m/n/feclide.b/& tertiz b/d/fzque itidé multiplicia. Et oftéfum eft,g
fi g/multiplex excedit Lexcedit & g/h/k/proportionaliter ipfum I'm/n: etfi 2qua-
le,zquale:fi verd minus,itidem proportionaliter minus. Eft igitur per fextam hu-
ius quinti diffinitionem,ficuta/ad b,fic a/c/e/compofita ad b/d/f/ compofitam:hoc
eft, ficut vna antecedentiumad vnam confequentium, fic omnes antecedentes ad
omnes confequentes.Quod demonftrandum fufceperamus. ‘

i

Oedognpuae ¥ Pedbears 1.
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Theorema 13, Propofitio 13.
I prima ad fecundam eandem habueric rationem, & tertia ad
quartam, tertia autem ad quartam maiorem rationé habeat

quam quinta ad fextam:prima 3uoque ad fecundam maioremra
tionem habebit,quitm quintaa fextam.

OR O NTIVS.@Habeat enim’ prima magnitudo a/ad fecundam b/ candem
rationem, quam tertia ¢/ad quartam d : ipfa porro tertia c/ad eandem quartam d/
maiorem rationé habeat, quam e/quinta ad t/{extam magnitudinem. Aio quod &
a/prima magnitudo ad fecundam b/maiorem itidem rationem habebit,quam ipfa
e/quinta ad candem fextam f. Multiplicetur enim vtraque ipfaruma, b: fint§; ea-
rundem a,b, vtcung; multiplicia g,h,fed g/ maius ipfo h. potcft enim a/toties mul-
tiplicari,quoufq; multiplex ipfius a/fuperet multiplex eiufdem b.Quimmultiplex
infuper eft g/ipfius a,tam multiplex detur k/?)ﬁus ¢, & lipfius e. Rurfum § mul-
tiplex eft hvipfius b,tam multiplex efto m/ipfius d,&n/ipfius f. Camigitur a/ad
T - : breandem rationé habeat,quam c/ad d,flintq; g/& k/pri-
ma & tertiz zque multiplicia, h/ autem & m/ fecunda
& quartz zqué 1tidem multiplicia:fi g/itaque excedit h,
excedit & k/1pfum m,per fextz diffinitionss huius quin-
ti céuerfionem. Atqui gAuperat h, per conftructionem:
1 ' | | &kvigitur fuperat m.Rurfum quonii ¢/ad d/ maiorem
g§h Rm I " pionem habet,g e/ad f, & ipfari ¢/ & e/ primz inquim
& tertiz magnitudinis,zque multiplicia funt k,], feciide

[ 1 { { porro d/& quartz {/ alia vtcung; zque multiplicia m, n:
ab c\; ¢ f fi kigitur excedit m,non excedit l/ipfum n,per conucr

A fionem octauz diffinitionis eiufdem quinti.Porrd k(vti
nunc oftenfum eft) excedit m: & l/igitur non excedit n.Excedit autem & g/ipfum
h,funtly; g/& lipfarum a/& e,hoceft, primz & tettiz magnitudinis 2qué multipli
cia, per conftructionem:h/ rurfum & nvipfard b/&f, vtpote fecundz & quartz alia
vtcunque zqué multiplicia:& g/multiplex primz excedit multiplex fecunda,l/au-
tem multiplex tertiz nd excedit n/multiplex quartz. prima igitur a/ad fecundam
b/maiorem rationem habet,quam e/tertia ad quartam f, per octauam huius quinti

Liij.
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diffinitionem. E.rgo fi prima ad fecundam eandem rationé habuerit: &c.vt in theo
remate.Quod oportuit oftendiffe. \ -
. Oedpnpoe iy Poobears i, ‘

Ap mpmop ms debrbpoy by udp Ixa Népop,@ BiTop m€s TiTerdfop: P M mplirop F
' Bins pagop i, 3 Reiaegop T s p&gop isouiedp i’o-op,’.'qz;p,u&p tAorovyiAaorop.
» , Theorema 14, Propofitio 14.

I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad

quartd:prima vero tertia maior fuerit,& fecunda quarta ma=

ior erit:etf 2qualis,2qualis: etfi minor,minor.
ORONTIVS. @Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,¢,d/inuicé pro-
portionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d.fit autem primiim,a/maior ipfa c:dico

,%gf:ngc"(: & b,ipfa d/refpondenter eft maior.Cim enim ex hypothefi a/ fit maior cchabebit

tertia, a. . , igitur a/ad b/ maioremrationem, quim ¢/ ad eandem
—— b,per o&tauam huius quinti.Eft autem ratio a/ad bs ca-
< ; , dem,qu c/ad d,per hypothefin: & ¢igitar ad d/maio-
d— : rem rationem habet,quim cademc/ad b-Ad quamau.

tém eadem maiorem rationem habet: & illa minor eft,

K gﬂ' fecundam partem decima propofitionis ipfius quinti.Minor cft itaque _d, ipfa
%‘!g';‘;ri’:"; :& b/proptercaipfa d/maior.q{Quod fia/ fuerit minor c:erit &b/ minoripfa d/
tertia. magnitudine.Rurfum enim per eandem o&taui huius quinti, ¢/ maior, adipfam b/
matorem rationé habgbit,quam a’minot ad eandem b. Quam rationem porrd ha-

bet a/adb,camferuatex hypothefi c/ad d Et e igitur ad b/maiorem rationé habet,

quimad d.Eft igitur b/minor ipfa d, peripfam decim3

Vbiprimazs —  ciufdem quinti. Porrd fi a/fuerit zqualis ipfi b:haud
quaturtertic. l:'—_ ' . diflimiliter oftendemus, b/fore zqualem ipfi d. Ac(g:a
' les enim a/& ¢/ ad eandem br eandem rationem habe-

d - . - - .
bunt,per feptimam huius quintifed quam rationem ha

bet a/adb,ed rurfumhabet c/ad d,per hypothefin.Et c/igiturad vtranque b/ & d,
eandem obferuabit rationem. Ad quasauté éadem eandem habet rationem, ipfe
funt zquglcs, per nonam ipfius quinti propofitionem . Aequalis etit igitur b/ ipf2
 d. Siprima igiturad fecund4 eandem habuerit rationem : & quz fequuntur reli-
qua.Quod demonttrare oportebat. .
, : Oedgnpe i Pedtears €
I A pigy wic dovuTws mRa@Axators,Top GuTop Uxd Aépop,Anpoiroe kaTdMiA.
Theorema 15, Propofitio. 15.
Artes eodem modo multiplicium,eandem rationem habent
fumpte adinuicem. |
ORONTIVS.qSintab/&c/dripfarum e/& fr2qué multiplices.Aio partem
¢/ad partem f/eandem rationem habere,quam a/b/multiplex ad cd/multiplicem.
Clim enima/b/zqué multiplex fit ipfius ¢,vt c/d/ipfius f:quot igitur partes {unt in
a’bszquales ipfi e,tot funt & in ¢/d/ zquales ipfi fP Sint exépli gratia iuxta nume-
ri g: & diftingatur a/bsin partes #quales ipfi e,fintqsa/h,h/k,& k/b:necnon & o/d/
a Ak 1, In partes zquales ipfif, vtpoteinc/m, m/1, & I/d. Erit
X c ' itagpmultitudo ipfard a/h,h/k, & k/b,multitudini ¢/ m,
€. m L a4 /&l d zqualis: vtraque enim 2qualis ipfi numero
£ .Rurfum quoniam a/h, h/k,& k/bseidem e/funt zqua-

—_— .« . . . - N -
‘ es:funt igitur zquales adinuicé,per primam communé

14

IS
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fententiam. & proinde c/m, & m/], l/d, funt quoque adinticem zquales. Acquales
porro ad eandem,vel zquales,eandem habent rationem,& eadem ad zquales: per
{eptimam huius quinti.Eft igitur vt a/hvad o/m,fich/k/ad m/,& k/bsad I-d. Pro-
portionales igitur funt ipfze a/h, h/k, & k/b,ipfis c/m,& m/l, Id. Etficut igitur vna
antecedentiumad vnam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes confe-
quentes,per duodecimam ipfius quinti.Ergo ficura/h/ad c/m,fic tota a/b/ad totam
c/d.zqualis porrd efta/h/ipfi e,& c/mvipfi £ Et ficut igitur pars e/ad parté f,fic a/b/
multiplex ad ¢/d/multiplicem. Pattes itag; codem modo multipliciti,eandem ra-
tionem habent fumpt2 adinuicem. Quod oftendendum fuerat.

Oebgnpa s, Pedbears is
Ap Tiorage pcyiby aickhoyop iy Kok CiaRif acicNoyop iso.
Theorema 16, Propofitio 16.
16 SI quatuor magnitudines proportionales fuerint: & permutas

tim proportionaleserunt.
ORONTIV S.qSint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, inuicé pro. Permutatera
portionales:ficuta ad b,fic ¢/ ad d. Dico quod & viciflim,hoc eft, permutatim pro. g::t'l.‘od‘m“
portionales exiftuntficut quidemasad c,fic b/ad d. Accipiantur enim ipfaruma, b, )
&qué multiplices ¢, fipfart quog; c,d,aliz vtciq; 2qué multiplices g,h.Clim igitur
xque multiplex fite/ipfius a,vef/ipfius bicrit vt a/ad b,fic e/ad f: ni partes eodem
T o modo multiplicium, eandem rationem habent fumpta
[ adinuicem,per antecedentem decimamgquintam propo
' fitionem. V't autem a/ad bfic fe habet c:ad d, per hypo-
thefin.& ficutigitur e/ad ffic c/ad d:nd qua eidem funt
exdem rationes, & adinuicem funt exzdem,per vndeci-
mam huius quinti . Infuper quoniam zqué multiplex
eft g/ipfius ¢,vt h/ipfius d :erit rurfum vt c/ad d,fic g/ad
h, per candem quindecimam huius quinti.ficut porro ¢/
ad d,fic e/ad f/fe habere przoftenfum eft. & ficut igitur
. ¢/ adf, fic g/ ad h , per ipfum vndecimam ipfius quinti.
Quatuor itag; magnitudines e,f,g,h,{unt inuicem proportionales: habétque prima
¢/ad fecundam f/eam rationem,quam tertia g/ad quarti h. Si prima igitur e,fuerit
maior tertia g:& feciida f,ipfa h/quarta maior erit: etfi 2qualis,zqualis: etfi minor,
minor,per decimamquart3 ciufdem quinti. A tquie/& f,ipfarum a/& b,hoc eft pri-
mz & tertiz magnitudinis (de illationis ordine velim intelligas) funt zqué multi-
plices:g/autem & h,fecundz & quartd,vtpote ipfarum c/& d/ 2qué rurfum multi-
plices. Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem, vt primaasadfecundamec,
fictertiab,ad quarti d.  Si quatuorigitur magnitudines proportionales fuerint:&
permutatim {eu viciflim proportionales erunt.Quod erat demonftrandum.
E Oedognpor 18 reéem; 18
Ap ovyrdpfuer peyidy odahoyop kel Sfipedivae addhoyop (o,
Theorema 17, Propofitio 17. '
17 S I cSpofitz magnitudines proportionales fuerint:diuifz quos
_) que proportionales erunt. - .
O R O NTIV s.Sint cspofitz magnitudines a/b,b/z,de, & e/f, inuicem pro- Diuifa ratio,

. fi
pottionales: ficut a/b/ad brc,fic d7e/ad e/f.Aio qudd & divife proportionales eriit: éu"i.?é‘.’ﬂ“éﬁ

ficut quidem a/c/ad e/b,fic d/f/ad f/e. Accipiantur cnim ipfarum arc, /b, df, & fre, pofitis ad dis
Liiij. '
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zqué multiplices g/h,b/k,l/m,& m/n. ipfarum rurfum bre/& e/f, aliz itidem zqué
multiplices k/0,& n/p. Hisita conftructis, quoniam (g’/h/& h/ k/ magnitudines,

- ipfarum a/c/& c/b/magnitudinii zqualium numero fin-
E_h 9 gulz fingularum,per conftructioné, funt zqué multipli-
a-—ﬁ—-at b ces:quotuplex igitur eft vnag/h/ vniusarc, totuplex eft

1 dl!!. e o & tota g/k/totius a/b,per primam huius'quinti.Quotu-

" plexautem eft g/hvipfius a/c,totuplex eft I'm,ipfius df,

- per conftructioné:tam multiplex eft igitur g/kipfius a/b, quam multiplex eftl/m/

* ipfius d/f, per vndecimam ipfius quinti.Rurfum quoniam |/m/& m/nvipfarum d-f/
& f7e/ zqualium numero fingulz fingulari zqué funt mulcipli-

f}g_{%’c‘_"_&’/’_'{‘: ces,per ipfam conftructioné:quotuplex igitur eft vnal/m/vnius

d/ftotuplex eft tota I/n- totius d/ e, per eandem primam huius
quinti.Quotuplexautem eft I'mipfius d f,totuplicem oftendimus g/k-ipfius a‘b:
quotuplex eft igitur g/k-ipfius asb,totuplex eft I'n/ipfius d-e,per ipfam vndecima

tiplices. Item quonii 2que multiplex eft h/k/ipfius bervtm/n/

ALY l eiufdem quinti-Sunt itag; g/k/& I/n,ipfariia‘b/& d/c/2que mul-

ipfius e/fiquinta rutfum k-o,eiufdem b/c/zque multiplex eft, ve
{exta n/p/ eiufdeme/f.Et compofita igitur h/o,eivfdem b/c/ zque erit multiplex,
actota m/preiufdem e/f,per fecundam huius quinti.Et proinde h-o/& m/p,ipfari
brc/& e/f/funt 2qué multiplices. Infuper quoniam ex hypothefi, ficut a/b,ad b,
ficdresade/f: & ipfarum a/b/& dve,prima inquim & tertiz 2qué multiplices,{unt
g k/ &!/ n: ipfarum rurfumb’ ¢/ & e/ f, hoceft fecundz & quartz, zque itidem
multiplices h/o/& m/p.Eft igitur vt g/k/ad h-o,ficl/n/ad mp, per quartam huius
[ gk- | ho. | In. | mup. quinti. Auferantur verifque comunes h/k, & m/n:vt re-

[ab. | bre | die | e

| liquam n/p, per tertiam & quintam c6munem fenten-
tiaIgitur fi g/h/exceditk/o,excedic & I'm/ proportionaliter ipfam n- p:etfi zqua-
lis,zqualis:fi auté minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/h/& I’m, prima
& tertiz magnitudinis(iuxta grdmcm illationis)hoc eft,ipfard a/c/& d/f/datz funt
(b | loor | - | p. zqu; multxglxce;k/oxvcro & n{t[), éP@rum crby d& fre, ﬁ:i
[“we | b | &€ e undz inquim & quarcz magnitudinis zque itidem mu
tiplices.Prima igitur a/c,ad{ccundam c/b/cam rationem
habet:quam tertia d/f,ad quartam f7e, per fexta huius quinti diffinitioné.  Si com
pofitz itaque magnitudines proportionales fuerint,divifz quoque proportionales
erunt.Quod fufceperamus oftendendum. ‘
Oibpnux 1% Pedbeore .
Ap Riygnplee peyidy ociihoyop §,@ Grddivme addcAoyop Lsou
Theorema 18, Propofitio 18.

S I diuifee magnitudines proportionales fuerint:cdpofitz quo=
que proportionales erunt.
C:°'?"°ﬁ'“’ O RO N T'I V S.Sint divile magnitudines a/c,c/b,d/f,& f/e,inuicem propor-
imodie g tionales:ficutac/ad c/b,fic d/frad fre. Aio quod & compofitz,crunt verfa vice pro-
divifis ad con portionales:ficut quidema‘b/ad brc,fic d/c/ad e/£.Sicut enim a/b/ad brc,ficdres ad
iundta. aliam quidam magpnitudinem {e habere neceflum et. Hzcautem ma %nitudo,ﬁ né
fuerice/ferit ve] ipfa e/f/mator,aut eadem minor.Efto primda‘bsad brc,ficut dves
Primaoftens a ¢ 1 admaioré(fi poffibile fuerit)ipfa e/fivtpote ad e/g. Erit
fonis differss g | £, . igiturficuta/bradbre, ficd e/ ader (E Sicompofitzau-
* K h tem magnitudines proportionales fuerint:diuife quog;

liqua igitur g/h/ad reliquam ko, fic I’'m-reliqua ad re- -

18
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proportionales erunt,per antecedenté decimamfeptimam propofitionem Erit itd-
T Toe Tdr ?uc ficut a/c/ad c/b,fic d/g/ad gre.Sicut porrdac/ad c/b,
e [ b | ge | deper hypothefin d/f-ad fre. Ergo ficut d/ {7 ad fre, fic
d/g/ad g/e:nam quz cidem funt czdem rationes, adinui-
cem f{unt ezdem,per vndecimam huius quinti.Quatuot itaque magnitudines d/f,
f7e,d g,atq; ge,funt inuicem proportionales,& prima d/f,maior cft tertia d/g:& fe-
cunda igitur fc,maior erit quarta g/e,per decimamquartam eiu{dem quinti. Atqui
f/e,minor cft ipfa g/e,per hypothefin.Erit itaque f/e,minor fimul & maior eadem
A ., . ¢ . gre/magnitudine.quod eft impoffibile Non cftigitur
d . £ e ficutasbradbrefic g/cmd maiorem ip(a e/f.@LAI0 rur gecundapars
N h {um,quéd neque ad'minorem ipfa e/f:vtpote c/h.Con. fiue differens
cludemus enim iterii ex decimafeptima & vndecima huius quinti, fore ficut d/f/ #*
ad fre,fic d/h, ad he: vtrobique enim ficuta/c/ad ¢/b. Et
If [2c [ Ik ste ah, Lrobiqte ¢ ,
fe. | ob. | hre | quoniam prima d/f,mmor-cﬂ: tertia c!/h; erit rurfum per
ipfam decimamquartam ciufdem quinti,fecunda f/c,mi;
nor quarta h/e.Supponitur auté maior:quz fimul ftare non poffunt. Non eft ergo
ficut a/b/ad brcfic d/e/ad minoré e/f.patuit qudd neq;ad maiorem.Et ficut igitur
absadbseficdre,adiplame/f. Ttaque fi diuifz magnitudines proportionales fue-
rintcompofitz quog; proportionales erunt.Quod oftendere fucrat operzpretiil.

.. Otognpua 16, Pedseats 6.
Ap § b nop m€os ENop,8uTws dpoupiday mEhs dpaupedip,k) + Aoimdp meds TNoiardp ity
dog 8Nop 7og Bhop. |
Theorema 19, Propofitio 19.

19 I fuerit ficut totum ad totum, fic ablatum ad ablatum:& reli-

quum ad reliquum,eritficur totum ad totum.
ORONT IV S. (Sit inquim totd a/bsad totd c/d, velut ablatii ase/ ad ablatd
cf. Aioreliquum e/bsad reliquii f/d,fore ficut idem totii a/b/ad idem totum c/d.
Cium enim fit velut a/b/ad c/d,fic a/e/ad c/f, per hypothefin: erit per decimam.
fextamhuius quinti, & per- .,y 4 a6 of
a_, ., ¢ b mutatim ficut a/ b/ compor ' ‘
€ £ . d fitaadase, fice d/compo w
' fitaad o/f. Cim autem com- o
pofitz magnitudines proportionales funt, & diuif quoque funt propottionales,
per decimamfeptimam huivs quinti propofitionem. .- &b of  fd.
Et ficut igitur a‘e/ad e/b, fic c/f/ad f/d. & permutatim
rurfum,per eandem decimamfextam huius quinti, fi-
Tota: - Ablata. Reliqua. €Uta/¢/ ablata’ad ablatd C/f’
ab.c:d.  ac.cf eb.hd. ficreliquae/b/ad reliquam f/d. Sicut porrd ablata azes
' : ad ablatam c/f,fic totum a/b/ad totum c/d,per hypothe
fin. Reliquum igitur e/b/ ad reliquum £7d, fe habet vt
totum a/b/ad totum c/d,per vndecimam eiufdem quin

ti. Si fuetit crgo ficut totum ad totum : &c. vt in theoremate. Quod expediebat
demonftrare.

. Lemma fiue affumptum.
@Et quoniam erat ex hypothefi,vta/b/ad c/d ficase/ad c/fig permutatim deinde
eb.  £d. vtabradaseficc/d/ad oof. Nunc porrd oftenfum eft,gs

.’b- C’d.
% /y ficuta‘b/ad c/d,fice/brad £/d.& permutatim itaque rur
fum,vta/bsad e/b, fice/ dvad £7d, per fepius allegatam
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decimamfexti huius quinti.Fit igitur vt ficuta/b/ad ase, fic odade/f: atq; rarfum

velutidem a/bsad e/b ficidem ¢/d/ad f/d. Corollarium.
Comuerfioras ‘[ Et proinde cduerfio rationis, hoc eft,acceptio antecedétis ad exceflum quo ante
tionis. c¢edens ipfum excedit confequens, fit manifefta.

i ' @géeupu ' Ky peéoemc K.

Y Ap 5 Bl preyidny ugd &R duasig 16  @ABRos avrdiuo Aaeplanbpere, Kol of & bt
. Ny, & ios i 78 mpBmrop & apins pdgop iy kod 73 Timeorop T W8 pGgopisouty kixp
GoopyTopykiep ihaoop, {Aaorop. | :
o Theorema 20, Propofitio zo.
- QI fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem 2quales numero,
binatim fu mptz,&in eadem ratione,ex a:quali‘autcm prima
tertia maior fuerit:& quarta fexta maior erit:etfizqualis,zqua=
lis:etfi minor, minor. |
E o O RONTIVS. (Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres d’e/f, cum
quam ratio R . .. A A
nérefpicieria duabus ordinatim {umptis in eadé ratione: vtpote,ficuta/ad b.fic d/ad e,ficutitem
in ordinatis. b/ad ¢ fic e/ad £ Aio quod fi a/fuerit maior ipfa cerit ex zquali d/maior ipfa fretfi
Prima difiere 2qualis,qualis:fi auté minor,itidem minor. Sit primiim a,maior ip(2 c.Et quo-
tia. nii eft ficut brad ¢, fic e/ad fierit & i conuerfa ratione,ficut c/ad b,ficf/ad e,per co-
T rollariii quartz huius quinti.verdc/minorefta, per hy-
l’ gothcﬁn,& bralia quadam magnitudozhabet igitur a/ad
/maiorem rationem,quim c/ad candemb,per primam

| I . parté o&tauz huius quinti. Sicut porroc/ adb, fic fad e:
" & avigitor ad b/maiorem rationem habet,quim f/ad .
Sicut rurfum a/ad b,fic dad e,per hypothefin: & d- igi-
[ l tur ad e/ maiorem rationem habet, quim f/ad ipfamee.
abcccde ¢ ¢ §Adeandemavtemrationé habentium, maiorem ratio-
q@ nem habens illa maior eft,per decimam ipfius quinti.Et
Sechda diffcs d/igitur,ipfa f/maior cft. CQuodfia/ fit zquaclis ipfi c:
rentia, erit & d/zqualis ipfi f.habebunt enim a/& c/ad eandem bs eandem rationem, per
primam partem {eptimz huius quinti.Et quoniameft ficut a/ad b,fic d/ad ¢,ficutg;
cradb,fic f/ad ipfam e:habebunt quog; d-& f7 eandem rationem ad ipfam ¢. Quz
autem ad eandem candem habent rationem,zquales adinuicem funt, per primam
Tertia diffe, partem nonz ;‘gﬁqs quinti. Aequalis eft igitur d,ipfi f.qCHaud diffimilitet oftéde-
rentia. tur,quod fia/ fuerit minor ipfa c: erit confequenter d/ minor ipfa £ Tunc enim ¢/
ad b/ maiorem rationem habebit,quam a/ad ipfam b,per candem octauam huius
quinti.Eftauté vt a/ad b,fic d‘ad ¢,per hypothefin:ficitq; c/ad b,fic f/ad e/fe habere
przoftenfum cft . Et proinde f’ad e/marorem rationem habebit, quim d/ad ipfam
c.Hinc rurfum per primam partem decimz ciufdem quinti,f7ipfa d/maior erit: &
d/proptereaipfa f'minor. Itaq; fi fuerint tres magnitudines,& aliz eifdé zquales

numero:¥ quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttraffe.

: ONpMX  Ray Pedbears  wa. '
Ap § mpiac peyionyuod &Ma &umis 16 » @Aibos ovvdluo AapuPardpeva, kod ¢p T§ durd
EMyq,iff e TemegacyiSiw LuTBp i ocdaehoyioe,d Tos 3 3 mpdrop F Bivs pdlop fy P i
g Top R Wifs pagop tsout: Kxp iaop,ioop,up ihaosop,ihaosop.
~ Theorema 21, Propofitio 21.

S I fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem zquales numero,

bintim fumptae,& in eadem ratione, fueritautem perturbata

20

21
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earii proportio:ex zquali vero prima tertia maior fuerit, & quar:
ta fexta maior erit: etft 2qualis,2qualis: ett minor,minor.

ORO N TV S.Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfumaliz tres d, ¢, f,cum
duabus perturbatim in eadem ratione coaffumptis: vtpote, ficuta’ad b, fic e/ad f,
ficiitg; brad c,ficd/ad e.Dico quod i a/fuerit maior c,erit ex zquali d/maior f:etfi
zqualis,zqualis: etfi minor,minor.Sit primiim a/maior c:iam recipio probandum,
quod d/fit maiorf. Et quonid eft ficut b/ad ¢,ficd/ad e,perhypothefin:crit & con-
uerfa ratione,vt czad b,fic ¢/ad d,per quartz haius quinti corollarid.Rurfum quo-
1 niam a/maior eft c,& bralia quedam magnitudo: habet
igitur a/ ad b/maiorem rationem,quam c/ad eandemb,
per primam partem octauz huius quinti.Sicut porro a/
ad b ficexhypothefi e/ad f: ficatg; c/ad b, fic e/ad d (vti
nunc oftenfum cft).& e/propterea ad f/maiorem rationé
habet,j ad d. Ad qud auté eadem magnitudo maioré ra-
tioné habet, & illa minor eft: per fecundi parté decima

I ‘ 1 17 ipfius quinti.Eftigitur f,ipfad/miror:& dproptereama
3 ‘ < @ ior f.qC Haud diffimiliter {i a/fuerit zqualis ipfi c: often-
@ dem rationé habebat: pey primi partem feptima huius
quinti. Et quonii eft ficut a/ad b,fic e/ ad f, ficdtq; c/ad b fic e/ad d: & e/igiturad
vtrang; d/& f/eidem rationé habebit.Ad quas auté eadem eandem habet rationé,
ipfz funt zquales:per fecundam partem nonz ipfius quinti. Aequalis erit igitur d,
ipfi £qItem fi a/fuerit minor ¢: dico tandem, @ & d/minor eritf. Tunc enim c/ad
b/maiorem rationé habebit,quim a‘ad eandem b:per candem octaui huius quin-
ti.Et cam fit velut c/ad b,fic e/ad d,ficitq; a/adb,fic e/ad f (veluti{upri deduétum
cft) habebit confequenter e/ad d/maioré rationem,§ ¢/ad f.Ad quam auté eadem
maiorem rationem habet,& illa minor eft:per fecundam partem decime eitfdem

quinti.Eftitaq; d/ipfa f/minor. Ergo fifuerint tres magnitudines:&c.vt in theore-
mate.Quod oftendendum fuerat.

Oedpnpa xf, Peobeais up.
Ap ¥ S peyion wj &Me &umoie iowe 3 wAglas olvdluo Aapfoavi Sy of & dvTd
Aopouod 0 iow ip%d) auTE Aoy tsou.
4 Theorema 22, ~  Propofitio. 22,

C I fuerint qualibet magnitudines, & alie eifdem zquales nume

ro, binatim\fumpta: in cadem ratione : & ex zquali in cadem

ratione erunt.

OR O N T IV S.€Sint verbi gratia tres magnitudines a,b,c,&aliz cifdem nu-
mero zquales d,e,f,cum duabus ordinatim fumptis in eadem ratione:vtpote,ficut
asad b,fic d/ad e,ficut auté bsad cficesad f.Dico qudd extremz vtriufque ordim§
magnitudines, ex zquali in eadem ratione eruntficut quidé a/ad c,ficd’ad f Acci-
piantur enim ipfarum a,d/zqué multiplices g,h: ipfardi vero b,e,aliz itidem zque
multiplices k,l:ipfari denigs ¢,f,vtcung; etiam multiplices m, n. Cum ficigitur vt
aad b fic d/ad e:& ipfarum a,d,hoc eft prim & tertiz,zque multiplices fint g,hee-
cidz autem & quarta,vtpote ipfaril b,e,aliz itidem 2que multiplices k,|.Eft igitur
ficut g/ multiplex ad k/muleiplicé, fic h/ad I: per quartam huius quinti.Et proinde
erit,vt k/ad m,fic I’ad n:eft'cnim ex hypothefi,ve b/ad c,{_ic crad f,& xp@rum b.e,z-
qué multiplices k,Lipfari auté c,f, zqué rarfum multiplices m,n,per coftrutioné.

detur & d/zqualis ipfi f.Nam a/&¢, ad eandem brean--

Zqui ratios
nemrefpicien
tiain perturs
batdis.
Quando pris
ma maior eft
tertia.

Vbi prima 2+
quaturtertig.

Quando prie
ma minor eft
tertia.

ZEqua ratio
in ordinatis.
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Suntergo g,k,m,trcs,magnitudincs,& h,},n,aliz eifdem numero z’qualcs,ax,m du-
abus ordinatim fumptis 1 cadem ratione:ficut quidem g/ad k,fich/ad ] ficargs k/
ad m, ficl/ad n. Sig/itag; fuerit maior ipfam,& ex #quali h/ipfan/maior erit: etfi

T zqualis,zqualis:ctfi minor,minor,per huius quinti vi
! gefimam.Atqui g;h,ipfard a,d, hoceft primz & tertiz
} I t _ magnitudinis(quoadllationis ordiné)datz funt 2qué
1 T1 {' muFtipliccs:m,n/autE fecundz & quartz,vtpote ipfari
4 b s e o frzque itidé multiplices.Eft igitur per {exti huiufce

£ T m h'/ll\ quinti diffinitioné,vt primaa/ad fecundi cfic d/tertia

Vbiplurestd T 1 1 1+ B adquartam f.@ldemquog; licebit oftendere,vbi plu-
bus in virog res tribus in vtrog; magnitudini extiterint ordine. Vt-
extrerint o 1\ ) pote {i fuerint quatuor a, b,c,d, & aliz quatuor c,f',g_,h:
dine. L I fimiliter oftendemus cum tribus primis maghitudini
' T bus a,b,c,& e,f,g,fore velutasad c,fic e/ad g.Et rurfum
{ cum tribus fuccedentibus (fecunda vtrobique prater-

L - miffa,& coaffumpta quarta)vtpotea,c,d, & e,g,h,con-

I . cludemus veluti fupra,fore vtasad d,fice/adh. Etde-
inceps quantumlibet,pro vtriufque ordinis multitudine. Sifuerintergo qulibet

magnitudines,& aliz ei{dé zgualcs numero:¥ quz fe- "_aTb, cd. e g h.
quuntur reliqua. Quod oftendepdum propofucramus.]  ~—~
' Otdenpa Kyy Poddeaie  ky.

, Ap Ef Pie pepitn, @ &R dumic i@ » wAB00g b duo AaepBavépfyn of o &vrd Aopo,
I E,r} R Teracpacy pSivn auTEp it ivahopiay kot I ios oF ?gé(‘&uw Aoy ¥sots
- Theorema 23, Propofitio 23.
I fuerint tres magnitudines, aliz'que eifdem zquales numes
\‘ ; ro, binatim fumpte in eadem ratione, fuerit autem pertur=
bata earum proportio:&ex zquali in eadem ratione erunt.
Feua ratio ORONTIV S..lISint tres magnitudines a,b,c,& aliz eifdem numero zquales
in%“crturbas ~ dye,f, cum duabus in cadem ratione perturbatim coaflumptis:ficut quidem a/ad b,

tis. ‘ T fic e/ ad f, ficitque b/ ad ¢, fic d/ad e. Aio fore ex zqua
ratione,ficut a/ad ¢, ficd/ad f. Aflumantur enith ip{a-

1 rum a,b,d,zque multiplices g,h,k:ipfarum porro c,c.f,

aliz itidem 2que multiplices ,m,n. Climergog,h,ip-

I } faruma,b,fint per conftructionem zque multiplices, &

it dec £ parte; codem modo multiplici@ eandem habeit ratio-
' ~—" nemfumptzadinuicem,per quindecimam huius quin-
3‘/h\' ]_k/v—n\ﬁ ti: eft igitur vtasad b,fic g/ad h.ficut auté a/ad b fices

ad f,per hypothefin:& ficut igitur g/ad h,fice/ad fper
vndecimam ipfius quinti. Rurfum quonjam m,n, ipfa-

quindecimam huius quinti,vt e/ad f, fic m/ad n. Sicut
porrd csad ffic g/ ad h, fe habere monftratum eft: &
ficut itaque grad h, fic m/ad n, per ipfam vndecimam
ciufdem quinti. Infuper quoniam eft ficut b/ ad ¢/ fic
d/ad ¢,per hypothefin,& ipfari b,d/fumpt funt zque
multiplices b,k : ipfarii vero cye,aliz itidimzqué mul-
d tiplices L,n.Eft igitur vt b/ multiplex,ad I/ multiplicé,

rum c,f,funt zqué multiplices:erit rurfum per eandem -

23
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fic k/ad.m, per quartam huius quinti propofitionem. Oftenfum eft autem, quod
ficut g/ad h,fic m/ad n.Sunt itaque g,h,]tres magnitudines,& k;m;n, aliz cifdem
@quales numero,cum duabus in eadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut qui-
dem grad b,fic m/ad n,ficut rurfum h/ad |, fic k/ad m.Ergo fi g/fucrit maiot I, erit
ex zquali k/maior n:& fi zqualis,zqualisfi autem minor,itidem minor, per vige-
fimamprimam huius quinti. Porrd g,k/Aunt zque multiplices ipfarum a,d,primz
& tertiz magnitudinis ( feryato illationis ordine) I/ autem & n/ fecunde & quar-
tx,hoc eftipfarum c,f/zque rurfum multiplices,per conftrutionem. Eft igitut vt
prima a/ad fecundam cfic tertia d/ad quartam f: per fextam eiufdem quinti diffi-
nitionem.Si fucrint igitur tres magnitudines,alizg; cildem zquales:&c.vtin theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe. ' : .

o Oedpypa  xdYy Pedbeais  xdl. . -
Ap meiTop 2 dediigop Top leuTdy Exy Aépopsuoed Fiop mehe TiTapTop, ixy 5 @ wip.
op neoe fedrepop Top RuTop Néyop, Hord trTop n€os TéTapToy, ked (W Ty MpGSTOp @
wipiifop nes deregop,Tdp GuTdp fa Néyop,kod TpiTop kot WwTop wee TiTaeRp.
‘ " Theorema 24, Propofitio 24. "

24 I primum ad fecundum eandem habuerit rationem , & ter:-
S tium ad quartum, habuerit autem & quintum ad fecundum
eandem rationem & fextum ad quartum:& compofita primim
& quintum ad fecundum eandem habebunt rationem, & tertium
& fextum ad quartum. |

O R O N T IV S.qCHabeat primiim a/b/ad fecundd c/eandem rationem,quam
tertium d/c/ad quartum fiquintum rurfus b/grad fecundum c,eandem quog; ratio
nem habeat,quam fextum e/hvad ipfum f/quartum. Aio,quéd & compofita primi

& quintuma- g, eandem rationem habebitad idem fe-

2 b cundum c,quam tertivm & fextum d-h/adidem quar-

g ST 4 tumf Cimenimfit exhypothefi,vt big/ad cfice/hs

— *"  ad fi& i conuerfa itag; ratione, erit ve ¢/ ad brg,fic £/ ad
frmened

. ¢/h,per corollarif quartz huius quinti. Przterea quo-
niam cx ipfa hypothefi,eft ficut a-b/ad c,fic de/ad fificut rutfum ¢’ ad brg, ficf/ad
e/h.Et ex zqualiigitur,ficuta‘bsadb-g,ficd-e/ad e/h : per vigefimifeciidam huius
___ quinti. Divifz itag; magnitudines a- b,b/g, d-e,& e/h,
sbebg  defoh lgne proportionales.Et compofitx igitur,per decimam
. |oCtavamipfius quinti,proportionales erunt: vta, g/ ad
bsg,icd/hvade/h Receptum eftauté ficut brgrad c,fice/hradf. Ee ex zquali igi-
bty Thner—tunper candem vigefimamfecundam quinti, ficut a/g/
a,g-\g:,.- p N~ [adcfic d/h/adf.Ergo fi primumad fecundum eandem
habuerit rationem , & tertium ad quartum : & quz fe-
~ quuntur reliqua. Quod expediebat demonftrare.

Oxbgnpec ke, redbeore ae.

Ap ;;Maga [eyion ciahoyop § , 8 piyisop ok 78 EAdxisop , fo T5p AormSp peigo.
P.

Theorema 25,  Propofitio 25, .
25 1 quatuor magnitudines proportionales fuerint, maxima &
-y minima reli_quis maiores erunt,

I3
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O RO NTIVS. Sint quatuor ciufdem generis magnitudines a/b, vdve, & f,
inuicem profortionales, ficut quidem a/b/ad c/d, fic e/ad fitg; a/b/omnium ma-
xima,f/verd minima.Dico quad asb/& f, reliquis ¢/d/& eAunt maiores. Quoniam
enim a/b/omnium quatuor {fupponitur maxima:maior eft igitur a/b,ipfa e/magni-
' | tudine. A maiori itagsa/b,{ecetur zqualis ipfi c/minori,

.a_ " 3 LL . . a:r U . - b,
per tertiam primisfitq; a/g.-Rurfum, quonid eft vta/
_*%“'—."-—hf"'“ . adwd/fic e/ad f,prima autem a/b,n;aior cft tertia e : &
£ " {ecunda igitur c/d,ipfa fquarta maior erit,per decimi-
quartam huius quinti.A maiori rurfum C/dp.iscccrur ipfi -

f/zqualis, per eandem tertiam primi:fit'que ¢/h.Clim igitur fic vt a/bsad ¢/d,fices
ad f,& zqualis fita/g/ipfi ¢,& chvipfi £ eft igitur vt a/E/ad c/d, ficasgsad c/h,hoc
eft, ficut totum a/b ad totum ¢ d, fic ablatum a/g/ ad ablatum c/h .%t reliquum
itaque g/b/ad reliquum h/dverit ficut totum a/b/ad totum ¢/d:per decimamnonam
ipfius quinti- Prima autema/b/maiorecft tertia c/d:& {ecunda itaque g/b,maior erit
quarta h/d, per ipfam decimamquartam ciufdem quinti. Porrd a/ g/ zqualis
et ipfi e: & ¢/ h/ipfif, perconftru@tionem. Binz igitur a/ g/ & f, duabus
c/bv 8¢, funt per fecundam communem fententiam zquales.Si au-
tem inzqualia zqualibus adiungantur,omnia eruntinzqualia:
per quartam communem fentétiam.Et quoniam ipfis a/g/
& {7 additur g/ b, ipfis autem ¢/ hv & esadditur h/d,
& maior eft g/b/ipfa h/ d:maiores ergo funt
a/b/maxima & f/minima,reliquis ¢/d/
& ¢/ magnitudinibus. Quod re-
ceperamus oftendendum.

K
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Opot €.

O Moix oxipane Wdiypappor Kkip,aéc Tig 7% puwvics’ Uxd awd piny,kod W hY i

1Ges pavines @A 6Lpisyavcihoyop. ,

@ Diffinitiones 5,

Imilesfigure funt,quz & angulos zquales habét

¥ ad vnum, & qua circaangulos acqualcs funclates
raproportionalia,

. Vtpote,fi fuerint bina triangula a/b/c,& dre/f/inuicem zquiangue
la: fueritque angulus qui ad &/ zqualis angulo qui ad d, & qui nﬂv
v wibieedllll cft angulus ei qui ad e, atque s qui ad
~ czangulo qui ad fire ?

?)Gdenter zqualis. {itque infu per vt a/bs d

latus ad bre,fic dresad e/fiveqp bicsad «a, fic esfiad £ d: atque ‘
demum ficut ¢/asad b, fic fidsad dre. Huiufcemodi nanque

- triangula, fimilia nuncupamus: etiam fi fuerint inzqualia._ c

CAvawmvmodime i oxipard Bip , Smmp warige F oxnpdrop induvoirs xod i pios Ao
o1 Sarp.

2 Reciprocz autem figurz funt, quando in vtrag; figuraantecedé-

tes & confcquentes termint ratlonales ﬁlermt.
De retilineis videtur intelligere figuris . quemadmodim

fi duorum re@ilineorum & zquiangulorum a/ b/ & dsbre,
angulii qui fub a/b/& brc,ei qui fub d/b/& brescotinetur equa
lem habétium:fuerit ficut latus asbsad latus brd,fic latus e/ by
ad latus bsc:aut ficue ab/ad bre,fic d/bsad brc. Tali nang mos
do fit antecedentium & confequentium terminorum,hoc eft
comparatorum adinuicem laterii,qua circum zquales angu- }
los,reflexa proportio,reciprocive rationum fimilitudo:dictis * ———¢
uirque eiufcemodi figurz,cim adinuicem comparantur,reciprocz.
€@Axgop roel péaop AopopiviGa T pidou AipeTace,30ey § dos it SAx W B u&lop Tuipe,Surwe
7 pégop 1o 3 PAaarop.

3 Per extremam & mediam racioné,reta linea diuidi dicitur: quis

do fuerit ficut tota ad maius fegmentum,fic maiusad minus.
Vtpote, fi data reta linea a/by diuidatur in pun&o c: fues o __ 5
ritque vt tota a/b/ad fegmentum maius brc,fic idem fegmen © —
tum b/c,ad reliquum c/a. .
Q8- Biymivig oxiparo i & i wopuehic U] Thi Pkarp koG- dyopfin.
4 Altitudo eft, vniufcuiufque figurz vertice ad bafin perpendicus
laris deduéta. | |

~
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De c5pofitios
ne rationum,
intetpretatio
notanda,

Diffinitionis
interpretatio

Vbipluresdu
abus extiterit
rationcs.

Notandum,

Qucnamf{int
rationil quan
titates.

Ex&plii vbira
tio multiplex
ex biniscdpos
nif rationibs,

t

Exéplidemd,
ftratio.
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" Exempli graﬁa,tﬁmguﬁ.a/ b/ ¢ altitudo erit &/ d/ reta lis

a e
nea, ab a/ vertice ad bafin b/c/ perpendiculariter incidens. Et
hexagoni ¢/f/g/altitudinem ofteridet perpendicularis e/h,que
ab e/vertice,in bafin f/g/deducitur.
‘ b ¢ A

('IAé.'yos' ik Mywp oupkEddne Nparou Sy od T A6ywp mwhikémureg ip° lavmie woRwwAx-
ﬂ@&é@(,msé‘?ﬂ TV, S :

Ratio ex duabus rationibus, autex pluribus coftare dicitur : quis
do rationd quititates multiplicatz,aliquam efficiunt quaritatem.

Expreflimus diffinitione tertia libri quinti,quidna rationé adpellemus: ?uot infuper ras
tionii fuerint {pecies fiue differentiae,atq fingula in vniuerfum comprehenfa rationi difcris
mina.Nunc porrd diffinit Euclides,quona modo ratio ex rationibus c5poni,feu conftare di
catur.Ea nanc ratio ex rationibus conftat,fiue coponitur:quarii quantitates inuicé multipli
catz illam efficere vidétur. De earationis cpofitione,feu rationalium terminorii illatione,
hic minime velim intelligas:quam decimaquartalibri quinti diffinitione, cSpofitam ratios
nem adpellauimus:acceptionem videlicet antecedentis cum confequente,ficut vnius,ad ipe
fum confequens. Aliud fiquidem eft,rationé ex rationibus cSponere:aliud verd in propors
tionibus,a diuifis rationum terminis ad conjunétos fiue compofitos, rationum fubinferre
fimjlitudinem. @At igitur Euclides,rationem ex binis aut pluribus rationibus componi,fis
ue conftare:cim datarii rationum quantitates fuerint adinuicé multiplicatz,& aliam quams
piam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas,rationem exprimit, quz ex datis
rationibus procreatur.Fit autem huiufeemodi quatitatum multiplicatio,inter Zuarum tans
tummodd rationum quantitates. Nam vbi plures fefe obtulerint rationes:ea in primis cols
ligatur ratio,qua ex multiplicatione duarum primarum quantitatii generatur.Ex hac pofls
modum ratione & f{equente tertia,alia ratio procreanda eft Hinc rurfum, per quantitati
huiufce rationis & fuccedentis quartz multiplicationem,confurgés ratio tandem eliciatur.
Idque deinceps,pro datarum rationum multitudine:fiue datz rationes ciufdem,aut diuerfze
fuerint {peciei,& fub continua aut difcontinua,ordinatdve feu perturbata proportione con
ftitutz. Adde qudd hzc intelligenda funt de rationibus omnino maioris, vel omnino mis
noris inzqualitatis.Nam fi vna propofitarum rationum foret maioris, altera verd minoris
inzqualitatis (de quibus tertia diffinitione libri quinti) tunc quantitas maioris , per quans
titatem minoris veniret diuidenda : refultans enim quantitas, procreatam inde rationem
oftendet . €Quantitates autem rationum hic vocat Euclides , non eas qua fub datis contis
nentur rationibus : fed numeros, 2 quibus rationgs ipfz denominantur. V duo, 3 quibus
dupla : tria, 2 quibus tripla:& quatuor,vnde quadrupla ratio in multiplicibus exprimitur.
Aut in fuperparticularibus vnum & dimidium,a quo fefqualtera: vnum & tertium , & quo
fefquitertia : vaum infuper & quartum , vnde fefquiquarta ratio nomenclaturam accipit.
Item vnum & duo tertia , vnde rationem fuperbipartientem tertias : atque ynum & tria
quarta, ex quibus fupertripartientem quartas in fupexipartientibus adpeilamus. Haud alies
num habeto iudicium , de rationibus ex multiplici & {uperparticulari ratione, aut ex muls
tiplici & fuperpartiente compofitis: & datis quibufcunque fingularum quingg rationalium
fpecierum differentijs. . . '
LESTO, LYCIDIORIS INTELLIGENTIAE GRATIA, DA-
tain exemplum ratio multiplex,ipfius inquam /ad b/dupla:ponatifrqginter & b,alia quaes
dd magnitudo c,fubfelquitertia ipfius a,& fefqualteraipfius

b Aio rationém asad b, componi fiue conftare,ex ratione as 3 ‘
ad ¢,& ratione zad b.Nam fi quantitas rationis a/ad ¢,vtpos I 2,

€

te vhum & tertium , per rationis quantitatem ipfius ¢/ A
vnum inquim & dimidium multiplicecur:prouenient duo,a
quibus dupla ratio(qud habet a/ad b)nominatur. Clim enim
o/magnitudo ad a/magnitudinem fit fubfefquitertia,ad braus
tem fe{qualtera: qualium igitur partium ¢eft trium, talium
neceflum eft a/fore quatuor, & brduarii imilium. Habet igis
tur a/ad b/rationem,quam quatuor ad duo:& proinde duplam,ex fefquitertia ipfius ad c,

L 1
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& fefqualtera ipfius cad b/refpltantem.lISit rurfum in maiorem expreflionem,inter ¢/&
byalia quzdam magnitudo d,{ubtripla ipfius c,ipfius autem b/fubdupla. Aio quogg rationé
4 _ a/ad b, ex rationibus a/ad ¢, & c/ad d,atque d/ad brconftare.

3 Duco enim vnum & tertiii rationis as ad ¢/ denominatorem,

2 in triadenominatorem triple, quz eft c/ad d: fient quatuor,

' 1 oftédentia asad d/quadruplam obtinere rationem.Et quonii
dsad bs ratio minoris eft inzqualitatis, rempe {ubdupla: dis

uidam quatuor, a quibus nominatur quadrupla, per duo ip-

fius fubduple denominatorem: prouenient enim duo,dupld
(quz eft ipfius a/ad b)rationem denominantia.Nam cum d/
: fubduplum fit ipfius b,& {ubtriplum ipfius c:qualium igitur
d/eft voum,talium breft duorum,& c/trium fimilium. Item quoniam a/ad c/eft fefquitertii:
qualium propterea s eft trium, a/erit quatuor.Sed qualium ceft trium,b/duorum efle de-
ductum eft: qualium itaqg breft duorum,a/quatuor erit fimilium,Quatuor rurfum ad duo,
rationem habent duplam,qualem a/ad bsobtinere fuppofuimus.€Sed demus exemplum in
ratione fuperparticulan: (it aad b/fefqualtera, ad c/autem
fefquiquinta,& c¢/ad b/fchui?uarta. Dico rationem fefqual+
“teram, ex {efquiquarta & fefquiquinta refultare. Si nanque
multiplicaueris vnum & quartum,per vnii & quintum:pros
ueniet vaum & dimidium,a quibus fe{qualtera ratio denomi
natur. Cum enim ¢/fubfefquiquintum fitipfius a,& fefquis
quartd ipfius b: qualiii ergo partiii c/eft quingg, talium aserit
fex,& brquatuor {imilid. habent autem fex ad quatuor,veluti
wad b/rationem fefqualteram €@Quod fi c/magnitudo fuerit
ipfius a/fefquitertia, & dupla ipfius b,vt in feciida figura:né
multiplicabis vnum & tertium fubfe{quitertiz(qua eft a/ad
c)denominatorem, per duo,a quibus dupla ratio ipfius ¢/ ad
bsdenominatur.Diuides itaque duo,per vnii & tertium:pro=
2,  pterea qudd a/ad c/ratio minoris fit inzqualitatis. Vnum igis
1’ tur & rertium,efficiunt quatyor tertia:duo autem, tertia fex.

1] |—l—4—-l—-l—-l—-10\
At ——i— "
Ol t—r—i—1

-
b=

- B

‘Diuide itaque fex per quatuor : proueniet vaum & dimidis
um,fefqualter rationis (qua eft a/ad b) denominator.Nam
cum ¢/ ad &/ fit fefquitertium, ad b/ autem duplum:qualium
[ proinde partium c/eft quatuor, talium aeft trium, & b/dua-
rum fimilium.R atio igitur a/ad b,eft vt tria ad duo,quz fefs

5 qualtera nuncupatur. @Idem in fuperpartiente ratione tandé
[ & obferuari videbis . Sit enim a/ ad b/ fuperbipartiens tertias:
’ 3  &inter ¥& bsincidar c, fubfefquiquartum ipfius a,8 fefquis

‘ , tertium ipfius b.Dico iam rationé a/ad b,componi ex ratios
[ { ne vad c/felquiquarta,& fefquitertia ipfius ¢/ad b. Multipli
| cetur enim vnum & quartum, per vnum & tertium:fiet vni
a b & duo tertia,vnde fuperbipartiés tertias (que eft ipfius a/ad
" b)denominatur. Oportet enim propter rationum hypothes
fes, qualium partium ¢ fuerit quatuor, talium b/fore trium,

- & a/quinque fimilium. Quinque porro ad tria, eam feruant
rationé, quam a/ad b:népe fuperbipartiétem tertias. AQudd

fi inter a/& csinciderit magnitudo X,fchuiquinta ipfius a, &
ipfius c/fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus a7ad d, & d/
ad c,atq c/ad britidem componetur. Duco enim ynum & tet
tium rationis c/ad b/denominatorem, in voum & dimidium
denominatoré rationis quam habet d/ad ¢ : fient duo,a quis
bus ratio d/ad b/denominatur, vtpote dupla- At quoni a/ad
dratio minoris eft inzqualitatis,népe fubfefquiquinta: diuis
dam ipfa duo per vnum & quintum, in hunc modum.vnum
&quintum,efhciunt quinta fex : & duo,vertuntur in decem

m.iij,
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3uinta. Diuido ergo decem per fex: proueniunt vnum & duo tertia, quibus ratio a/ad b
enominanda eft, quz fuperbipartiens tertias adpellatur. *Idem quoque per fuperius exs
preflam partium cum rationibus datis, & rationit cum partibus refpondentiam, deducere
vel facilé licebit:qualium enim partium c/fuerit quatuor,& d/fex,talium brerit trium, &
quinque fimilium.Hinc rurfum c6furgit a/ad b/ratio,vt quinque ad tria. @Porrd fi forfitan
in hac partium quotarum, feu fraétionum vulgarium multiplicatione minus fueris exercis
tatus:cS{ulito librd fecundi noftrz Arithmetica praticz. Nec volumus te latere;huiufces
modi quantitatum(a quibus datz rationes nominantur)tum exprefﬁonem,tum ctid muls
tiplicationem,per aftronomicas,hoc eft fexagenarias integrorum frationes(quz fcrupula,
feu minuta vocant)indifferenter abfolui pofie:de quibus libro tertio eiufdem Arithmeticg
noftrz abunde trattauimus. Eft enim fexagenarius numerus, propter partiii quotarum in
eo contentarum multitudinem,omnibus rerum {uppu tationibus indifferenter adcdmodus.
€Conferamus in exemplum vtrungs calculum:& primam rationis compofitionem, vbi ras
tionem asad bsduplam,ex fefqualtera & fefquitertia cGftare monftrauimus,rurfum examis
nemus. Multiplico itaque vnum & dimidium,per vnum & tertidi,in hunc qui fequitur mo -
dum.Duco primim integra in fefe:fit vium integrii. Deinde numeratorem fra&tionis mul

“tiplicandz,in integrum multiplicantis: atque numeratorem multiplicitis,per integrii muls

Eiu(d& exem
pli fupputas
tio,p fractios
nes aftronos
micas.

in minuta viginti:fiunt feciida fexcéta, quz diuifa per fexagin: | Integra| Minuta.| Seciida.
ta,reftituunt decé minuta.hzc {ubfcribo fuo loco.Deinde muls 1 30. 00
tiplico vni integrii per ipfa viginti minuta:redeunt minuta vi- 1 20, 00

- ginti.hac noto {ub prioribdecem minutis. Poftea duco trigins 10 Foo
ta minuta in vnum integrii: reftituuntur minuta triginta(nam 20 10
fractio per integra multiplicata,fimilem videtur producere fra| 1 30 [gao
&ioné)Quibus fubnotatis, multiplico integra adinuicé, & vnii | ™3 6

_ tantummodod reftituitur integrum. Compono tidem decem,

Alius modus
c5ponedi ras
tiones adinui
cem.

Primil exems
plii de e5pos
fitione multi,
plicis.

~

tiplicandz:procreabuntur enim fractiones prioribus haud diffis | — n
miles,vtpote dimidiii,& vnum tertium,que redu@aad vnam fra = 3
&ionem fimplicem,efficiunt quinque fexta. Tandem multiplico

frattiones ipfas adinuicem,numeratores quidem per fefe,atque
denominatores:fiet ynum tantummodbd {extum. Compono vnii
fextum & quinque fexta:confurgunt fexra fex,quz vnum valét
integrum priori integro adijciendum. Refultabunt itag duo in-

tegra,a quibus propofita ratio dupla denominatur.€Verim idé 2 ] .
per aftronomica inquiramus fcrupula fiue minuta. Denominator itaque fe{qualter ratios
nis,erit vnum integrum,& triginta integri minuta: ipfius verd fefquitertiz rationis denos
minator,vnum itidem integrum & rinuta viginti . Sunt enim triginta,dimidium : viginti
autem,tertiii {exagenarij numeri. Duco igitur triginta minuta,

RN

6
6

w
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viginti & triginta minuta,confurgit fexaginta, quz vaum valent integrum priori demum’
adiungendum.Proueniunt igitur ex hac quititatum multiplicatione duo integra, a quibus
dupla ratio(qu erat a/ad b)venit denominanda.In caeteris refpondenter facito,fiue vulga
ribus,fiue aftronomicis iuuet vti fraltionibus.

€EST ET ALIVS RATIONALIVM ‘QVANTITATVM

multiplicandi modus,ipfis potiflimum numeris,ad numertimve relatis quantitatibus pecu
liaris: fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inzqualitatis ratione proponantur. Nam ex

_ ¢orundem numerorum fubdatis rationibus conftitutorum multiplicatione,numeri procres

antur,fub compofita,vel inde conftante ratione fe habentes. Multiplicandi funt itags primii
antecedentes numeri adinuicem, & antecedens ipfius compofitz rationis efficictur. Deinde
confequentes itidem inter fefe ducendi,vt confequens eiufdem rationis generetur. €Repes
tatur in majorem fingulorum euidentiam , antecedentis prima compolitionis exemplum:
{intq rurfum numeri,tria ad duo in ratione fefqualtera, & quatuor ad tria in fefquitertia
g ot D g b e o T[]
in e;vtpote quatuor in tria: fient duodecim, fefquitertia. [ 4

pro generata rationis antecedente fubnotabis.Poftea ;DTpITx:T?d Zcbpolia |1 35
confequentes,hac eft tria & duo,inuicem mulplicato: '
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fient fex,etufdé produlle rationis confequenté exprimétia numerii. A tqui duodecim ad fex,
duplam conftat obtinere rationem, ex efqualtera & fefquitertia refultanté. €Sint rurfum
binz rationes,altera quidem fubfefquitertia, vt trium ad quatuor: altera verd dupla,veluti
Sablelquitertia. ; quatuor ac('.l! duo.Si compofita ex his volueris obtinere
Dupla. :’ rationem,ducito tria in quatuor,vnum videlicet antes
KeTqualteraratio xglzs cedentium in reliquum: fient duodecim. Poftmodim

9 - ! ipfa confequentia inuic€ multiplicato,vtpote quatuor
in duo:fient o&o.Porrd duodecim ad o&to, fefqualterd rationem obferuant,qualem exems
plo quarto(denominatorem duple, per ipfius fubfefquitertia denominatorem diuidendo)
TTouicoarta 1 reperimus. @Haud difflimiliter ex fefquiquarta & fefs
Ratio { fe fqui?e tia ) 4 ?uitertia,vcluti quing ad quatuor,& quatuor ad tria,
Soserhi 5 14 3 | uperbipartiens tertias producetur : quemadmodim
uperbipartiens tertias. | 20—I2 | ghie@ta mbftrat formula.Ex antecedentium nangs mul
tiplicatione,fient viginti:ex multiplicatione verd confequentium,duodecim.continent auté
viginti {femel duodecim,& duo infuper eorundem tertia. €Et proinde non minus facilé col

ligem?®,ex quintus

. $Quintupla. 5 1|, . €Dupla. 2 1| gemraexq
Ratio {Subdupla. 2——4 Ratio {Sefguitertia. 4—3 | gl:ns: {22‘;‘3:3::
gplaﬁfqualtera. 10——4¢ | Dupla fupbiptiés tertias| 8  lam fefqualterd:

necnon ex dupla & fefquitertia, duplam fuperbipartientem tertias refultare. Sed haec de ras
tionum compofitione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint fatis.

Corollarium.

CHINC FIT MANIFESTVM QVO'D ST A QVALIBET R As
tione compofita,vnaquxqs componentium fubtrahatur : profiliet ipfarum componentium
reliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter a qualibet:fed minor tantim a
maiori.Hzc autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplicas
tionem abfoluitur:idg rurfum dupliciter.@In primis enim fi compofitz rationis denomis
natorem,per denominatorem alterius componétium diuiferis:habebis reliquz rationis des
nominatorem,fiue numeros in relictaratione coftitutos:Oporret auté (vbi alterius vel vtris

‘Secidf exés
Flﬁ yde cSpos

itione fupers
4

Tertid exem
pli de copoft
tione fupets
partientis.

Defuabtras
&ione ratios
nil adinuic&.

Prim? modus

ufqp rationis denominator,integro & frafto exprimetur numero)ipfa integra ad fimile ges -

. nus denominationis cum propria,vel occurrente fraltione reducere:poftea numeratoré dis
uidendz rationis,per communé multiplicare denominatoremfict enim reliétz rationis,nus
merator . Deinde numeratorem diuidentis , in eundetn communem denominatorem duces

, re, nam ejuf{dem reli¢t= rationis prodibit denominator . Quemadmodiim ex fecundo libro
noftrz deprehendere potes Arithmeticz. @Refumatur in exemplii ratio dupla,ex fefquis
tertia & {efqualtera refultans: fitqs propofitam alteram componentium, vtpote fe{quiters
tiam,ab ipfa dupla ratione fubducere. Denominator itacs fefquitertig,eft vnum & tertium,
6 >< 4 gu; quatuor efficiiit tertia:duo auté,a quibus dupla denominatur ratio, con

3 "3 | ficiunt tertia fex. Diuide itag fex tertia,per quatuor tertia,in hunc modd.
18 Duc fex in tria,fient decem & oéto:& rurfum quatuor per tria multiplicas
12 to, fient duodecim..Et quoniam decem & oto continent femel duodecim,

- & alteram eorundem partem:relicta itag ratio,fefqualtera eft.@Detur rurfum fefqualtera

ratio, qua velis auferre fefquiquintam. Ex vno itagp & dimidio,a quibus fefqualtera deno

3 ¢ | minatur,fiunt tria feciida: ex vno autem & quinto,ipfius fefquiquinta des

'T><’?‘ nominatore , fiunt quinta fex. diuidenda funt igitur tria fecunja, per fex

15 quinta.Duc itag tria in quingg,fient quindecim:poftea fex in duo multipli

12 | cato,prouenient dyodecim'Et quoniam quindecim ad duodecim rationem

habent fefquiquart : ideirco reliéta ratio fefquiquarta dicetur.Nam ex fefquiquarta & fefs
quiquinta ratione, fefqualtera(veluti fupra deduximus)generatur. '

@ OTERIS ET IDEM PERNVMEROSIN DATIS RATIO:
nibus conftitutos refpondenter abfoluere. Détur enim rurfum numeri, fub antecedentibus
rationibus coftituti,vtpote duo ad vnum in dupla,& quatuor ad tria in {efquitertia ratio+
ne f{e habentes:{itque veluti prius,fefquitertia ab ipfa dupla ratione fubducéda. Scribatur
m.iiij.

Primfj exertts
plum.

Secundung
exemplum.

Alius fubtras
hendi modus
rationes adin
uicem.



Alind exgplii

Figura c5ftis
tutio.

Prima dedus
&io theores
matis,de trip
angulis

140 GEOMET. ELEMENT.

multiplicato duo in tria,hoc eft,antecedés dividendz 1, Sefquitertia.
ratxonjs_ »in confequés diuidéns:ﬁe't- ﬁ:-x.Rur(.ut.n ducis [6——4] Sefqualtera,rclicta,
to vaii in quatuor,vtpote confequés ipfius diuidendz -
rationis,in diuidentis antecedens: fient quatuor. A ratione igitur quam habent fex ad quas
tuor,relicta ratio denominanda eft:quz rurfum offenditur {efqualtera. @Subducamus rur»
fum ad maiorem fingulorum refpondentiam,a fefqualtera ratione,przfatam rationem fefs
uiquintam. Propone itaque tibi numeros fub datis rationibus conftitutos:vtpote,tria ad
Zuo in {efqualtera ,-& _fex ad quinque in fefqt"iquir'v N TeTqualtera rato. —
ta . Et pofita fefquiquinta fub fefqualtera,ducito tria .
o A 0 |6 5| fefquiquinta.
in quinque:fient quindecim . poftea multiplicato duo
per fex,prouenient duodecim . Habent autem quin: ‘ . !
decim ad duodecim,rationem fefquiquartam, qualem fuperius oﬂ”tpdlmps.Haud aliter,de
cateris quibufcuncg inuicem fubducendis facito rationibus. & fi minus in hoc genere cals
culi fueris exercitatus, ad caput fecundum libri quarti ipfius Arithmeticg noftrz c5fugito.

"in primis fefquitertia, fub eadé ratione dupla. Poftea l’-><1 Dupla,dividenda. ‘
N3

[15——12] {eiquiquarta,

Oxdprpx @ Pgdfeais o. ’ . .
A Tpipwve xod T Fwge RuNGypappay T K T Gurd UG- Bvme; 75s RN Bhlp
&g oct oot
Theorema 1, Propofitio 1.
zniRiangula & parallelogramma, qua {ub eadem {unt alti-

jtudinc::ad {e inuicem funt,ve bafes. |

o ORON T 1V S.€Sint bina triangula a/b/c/& asc/d,totidémque pa-
rallelogramma e/c/quidem atque c/f, fub eademaltitudine, feu perpendiculart ex
a/vertice in b/d/ bafin incidente conftituta.Ajo triangulumas bsc/ ad triangulum
a/c/d/Ae habere,veluti bafis b/c/ad bafin ¢/d. Clim enim c/¢/ & c/f/ parallelogram.
ma,in eadem fintaltitudine:in dire¢tum eft igicur e/a/ipfi a/f, atque bre/ipfi c/d, &
proinde e/f/ipfi b/d/parallela. Producatur igitur re¢tab/ds ex veraque parte in c6-
tinuum reimgs,ad g/ & h/punétazper fecundum poftulatum.Secetur deinde b/g/
zqualis ipfi b/c,necnon d/1/& Ih-ipfi c/d/zquales:pet tertiam ptimi.& per prima
poftulati,conne@antur a/g:a/l,& a/h/linez re¢tz.Cim itag; g/b,ipfi bre/ fit zqua-
liszerunt triangula a/g/b/& a/b/c/in bafibus zqualibus,& in eifdem parallelis ¢/f/&

e 1\{ g/h/conftituta,& proptereainuicem zqualia:per trigefi-

mamoc¢taui primi.& proinde a’c/d,a/d/l/& a/l/h/triane
gula,zqualia quog; erunt adinuicem.Quotuplex igitur
eft g/c/bafis,ipfius b/ctotuplex eft tridguli a/g/c,ipfius

/ a/b/c/tridguli.quotuplex rurfum eft c/h/bafis spfius c/d:
totuplex cft &a/c/h/triangulum, ipfius trianguli a/c/d.

£ b ¢ T h  Sibafisitagsg/c;maior eft bafi c/h: erit a/g c/triangu
Ium,trianguloa/c/h/proportionaliter maius.Et fi g/c/& c/h/bafes,fuerint invicem
#quales: erunt a/g/c/& a/c/htriangula,zqualia quoque adinuicem. Qudd fi bafis
g/c,minor extitetitbafi c/h: erit &2/ g/ ¢- triangulum, ipfo a/c/h/ triangulo zqué
itidem minus. Quatuor itaque magnitudinum, duari inquim bafiumb/¢/& c/d,
totidémg; triangulori a/b/c/& a/c/d, fumpta {unt zqué

m~ multiplicia prima & tertiz: necnon fecundz & quart,
g/¢. |ch. Jagre. | arch. | alia vecunque #qué multiplicia. Etficut multiplex pri-
bic. | od. Jabre. | v¢d. | me magnitudinis,ad muluplex fecunda,hoc cft,g/c/ba-
~—r ~—""fis,adbafinc/h: ficmultiplex tertiz, ad multiplex quar-
tz,vtpote a/g/c/triangulum,ad triangulum a/c/h,fe habere przoftenfum cft.Sicut
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;’gitur prima,ad {ccundam praediGtarum magnitudinum,fic tertia ad quartam: per
extd ipfius quinti diffinitioné. V't bafis ergo b/c,ad bafin c/d:fic trianguluma/brc,
ad trianguldi a/c/d.Quod prius veniebat oftendendum.@Infuper quoniam a/brc/
triangulum, & parallelogrammii e/c,in eadem funt bafi,& in cifdém parallelis con-
ftituta:duplum eft e/c/parallelogrammum ipfius a/b/c/tridguli, per quadragefima
primam primi:& propterea c/f/parallelogrammum,ipfius trianguli a/c/d/ itidem
duplum.Sunt igitur e/c/& c/f/parallelogramma,ipforum a/b/c/& a/c/d/triangulo-
rum zque multiplicia.Partes autem 2qué multiplicium,eandem rationem habent
fumptz adinuicem:per decimamquintam quinti. Vtigitur a/b/c/trianguld,ad tria-
gulum asc/d: fic parallelogrammum e, aﬂ C/f/paraﬁ
| Brc.cidjabreacidferc of.| autem a/b/C/trianfulum,ad tridgulum a/c/d/ {e habere,
~S— veluti brc/bafis,ad bafin c/d.Binz itaque rationes,vtpo-
\@ te b/c/bafis,ad bafin c/d, atque parallelogrammi e/c/ad
c/frparallelogrammum,czdem funt cum ratione ipfius
a/bsestrianguli,ad trisgulum a/c/d.Quz autem eidem {unt ezdem rationes, &ad-
inuicem funt ezdem: per vndecimi etufdem quinti. Eft igitur vt bafis b/c,ad ba-
finc/dfic parallelogrammum e/c,ad c/f parallelogrammum. Poterit & ipforum
parallelogrammorum ratio,quemadmodum & triangulori, feorfum demonftrari:
defcripeis fuper g/b, d/1, & I/h/ bafibus, & in cadem altitudine parallelogrammis.
_Triangula itaque & parallelogramma, quz {ub eadem funt altitudine:ad fe in-
uicem funt, vt bafes.Quod erat oftendendum.

. Otdgptee B, = DPeibeae B
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Theorema 2, Propofitio 2.

O trianguliad vnum laterum a&a fuerit ah'ciua reta linea pa

rallela:proportionaliter fecatipfius triifuli atera.Etfi trian-
guli latera proportionaliter {ecta fucrint:ad fegmenta conexa re-
&a linea, parallela ad reliquum erit ipfius triangulilacus.

O RON TIV S.@Intridgulo enim a/b/c,agatur re€ta dve, ipfi b/c/lateri paral-
Iela.Dico quéd ipfa dve,fecat a/b/& asc/latera proportionaliter: ficut quidem a/d
ad d/b,ficase/ad e/c.Connetantur enim bre/& c/d/lincz retz : per prima poftu-
' latum. Erunt itaque b/d/e/& cve/d/triangula, in eadem
bafi d/e,ac in eifd€ parallelis b/c/& dve: & proinde inui-
cem zqualia,per trigefimamfeptimi primi. Eftauté &
a/d/e;aliud quoddam triangulum. Idem porrd triangu-
lum,ad zqualiatriangula eandem habet rationem:perfe
ptimam quinti. Ergo ficuta/d/es triangulum, ad trian-
. b €. gulum brdze:fic idem triangulum a/d’e;; ad cre/dr tri-
angulum . Eft autem a7 d/ ¢/ triangulum, ad triangulum b/ d- ¢, veludi bafis a/ d/
adﬁﬁn d/b:per primam huivs fexti. funtenim fub eodem vertice e, & proinde
: - - - fub cadem altitudine . Etficut igitur bafis a-d, ad ba-
Twd.dbjvdiebidefardie.ceid] fin'd/b : ficasd/e/triangulum, ad triangulumc/ e/ d,
per.vndecimam quinti. Sicut rurfum a/d-e/triangu-
lum,ad triangulum ce/dfic bafis a/e,ad bafin e/c,per
candem prim3 huius fexti.funt enima/d-e/ & crerds

d e
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triangula,fub codem vertice d:& fub cadem confequéter altitudine. Et ficut igitar
jad dbjade.cedlae.cel) asd/bafis,ad bafin d/bdic bafis ase,ad bafin e/c,perean

: dem vndecimam quinti-Secat ergo dze/ parallela,ipa

' a b/ & a/ ¢/latera,in punétis d/& c/ proportionaliter.
@ Sediamefto vtasd/ad d/b,ficase/ad e/ & conecta-
turre@a d/e,per primum poftulatum.Aio verfa vice,d/e/ipfi brc/ fore parallelam.
Cdnexis enim(veluti prius)b/esatg; c/d/reétis,per idem primum poftulatum:erit

 rurfum,per primam huius ('cxti,trian§ulﬁ a/d/e/ ad triangulum brd e, veluti bafis
1

[ae.ce] ¥d.db Jadiebidrel asd/ad bafin d/b. At ficut a/d/ad d/b,ficper hyppthcﬁn
ase/ad e/c.Et ficut igitur per vndecimam quinti,azc/ad
‘ \@/ e/cfic a/d/e/triangulii,ad trianguli b/d e.Sicut rurfum
- . per-eandem primi fexti,ase/bafis,ad bafin e/c: ficidem
tridguld a/d/e,ad triangulum c/e/d.Et proinde ficut a/d/e/trianguld;ad triangulum
debdeueedudeaed d/eficidem trianguluma/d/e,ad trianguld csesd,per
< vndecimi ipfius quinti.Jdem ergo triangulum asd/ec,ad
ipfa b/dse/& c/e/d/ triangula,eandem habet rationem.
Ad quzautem triangula,idem triangulum candem ha
bet rationem:& ipfa funt inuicem zqualia, per nonam
eiufdem quinti.Aequd eft igitur b/d/e/triangulum, ip-
fi cze/d/tridgulo.Quz cim in eadem fint bafi d/e,& ad
caldem partes:& in eifdem quoque funt parallelis, per
trigefimamnoni primi. Parallela eft itag; dve, ipfi bsc.
Si trianguli ergo ad vnum latus : &c. vt in theoremate.
Quod demonftrare oportebat.
Obenpe 7, Pedbeors 7.
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T i poemoty T GuTdp ExaNSyop Teie Novareeis T Terylvs WA Lbgods  Gemd & nopugpig udf Thir
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Theorema 3, Propofitio 3.
I trianguli angulus bifariam fecetur,difpefcens autem angu
lum recta linea fecuerit & bafin : bafis fegmenta eandem ha-
bebunt rationem, reliquis ipfius tridguli lateribus.Et {1 bafis fegs
menta eandem habuerint rationcm,rcliciuis ipfius crianguli late-
ribus:4 vertice ad bafin coniun&areta linea, bifariam difpefcit
trianguli angulum.,

ORO NTIVS. Sit datum a/b/c/ triangulum, cuius angulus bsa/c/bifariam
{ecetur,per nonam primi:re@a quidem a/d,bafin ipfam b/c/itidem fecante in pun-

Figure c8pov Cto d. Ao quod bsd/ad/d/c/fe habet,vt brasad a/c.Per datum'enim punétum b,da-

fitio,

tz re&tz linex a/d,parallela ducatur bre, per trigefimamprimam primi: produca-
e ‘ - tlirque c/asreéta,per fecundum poftulatd,donec conue-
nerit in punéii e/cum ipfa bre, feceritqs tridgulii bresc.

Conuenietautem csa/cum bre, per quintum poftulati:

propterca g anguli e/b/c/& brese,duobus rectis funt mi

nores. n angulus e/b/cexteriori & oppofito a/gl?c,csacr

L vigefimamnonam primi eft zqualis:& duoanguli a/d-cs
< - & d/cvastrianguli a/d/c,binis rectis minores exiftdt,per
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ipfius primi decimamfeptimi. His ita conftruétis, quoniam in parallelas a/d &
b/ e,re@z incidunt a/ b/& e/ zqualis eft angulus a/bse/alterno bsasd,necnon in-
terior a/e/b/exteriori & exoppofitod/a/c,per vigefimamnon3 primi.Atqui bra/d/
& d/asc/anguli,{unt inuicé per hypothefin zquales:duo itag; anguli a/bre/&are/b,
zquales proinde funtadinuicem.hinc latus asb,lateri a/e,per fextam primi,zquale.
Trianguli demi bre/c,ad latus bre/acta eft parallelus a/d,per conftrutioné: fecat
igitur asd/proportionaliter ipfius trianguli latera,per fecundam huius fexti, ficut
quidem b/d/ad d/c,fic e/a/ad a/cIpfi porrd e/a,oftéfa eft zqualis b/a.zquales auté

Prima partis
oftenfio.

ad eandem,candem habét rationem:per {’cgdmi quinti.Ec ficut igitur brd,ad d/c:

ficbsa,ad a/c.q[Sit autem vt b/d/ad d/c,fic

/a/ad a/c:& conneétatur a/d/refta,per Pars fecunds

grimum poftulatum. Dico verfa vice,qudd a/d/ re@abifariam difcindit angulum theerematis,

vasc. Conftruéta enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft,ficut
bsd/ad dsc,ficb/a/ad asc.fed per fecundi ?\uius fexti,ficut bsd/ad d/c,fic e/asad dsc:

[bra.ac.| bd.dic]eaac] intrianguloenimbresd,ad latus bre/atta eft paralle.
' Ius a/d.Binz jtaq; rationes,b/a/inquim ad asc, & e/as
adarc, eidem rationi bsd/ad d/c/ funt exdem : & pro-
. ptefeacedem adinuicem,per vndecimam ‘?uinti.Et fi-
cutigitur bra/ad asc,fice/a’ad eandemasc.Qua autem ad eandem,candem habent
rationem:zquales funt adinuicem, per nonam ipfius quinti.Aequalis eft itaque br
a,ipfie/a:X proinde qui adbafin bre/funt anguliadinuicem zquales,per quintam
primi, hoc eft, a/bse/ipfia‘e/b. Et quoniam parallela eft a/d/ipfi bre, & in eas inci-
dunt a/b/& e/c/linez re@2:zqualis eft angulus bra/d/alternoa/bre, necnon & ex. |
terior angulus d/a/c/interiori & oppofito a‘e/b, per vigefimamnond ipfius primi.
Oftenfum eft auté,angulos a/b/e/& a‘e/b/fore inuicem zquales. quz verd zqua-
libus zqualia funt,ca quog; inuicem funt zqualia:per primz communis fententiz
interpretationem. Aequalis eft igitur angulus bra/d,angulo d/a/c.Et proinde angu
lus b/asc,fub a/d/re@a bifariam difcinditur.  Si trianguli itaque angulus bifariam
fecetur:& qua fequuntur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus.

Gedpnuee Oy ' mpibeas ar
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Theorema 4, Propofitio 4. '

Equiangulorum triangulorum , Froportionalia funt latera
> \.que circi zqualesangulos: & fimilis funt rationis,quz zquas

libus angulis latera fubtenduncur,

ORONT IV S.Sint bina triangula inuicem zquiangula,a/b/c/& d/c/efieqs
angulusa/b/c/zqualis angulo d/c/e,& brasc/angulus ipfi e/d/e,atg; a/c/bripfi angu-
lo d’esc. Aio latera ipfotum triangulorum a/b/c/& d/c/e/quz circum zquales an-
gulos, fore proportionalia:& quz angulis fubtenduntur zqualibus,ciufdem efle ra

conuet(a pris
mz.

tionis. Conftituatur enim b/c/latus,in direGum ipfius Conftru@iofi

rectis fuerint zquales,per decimamquart3 primi. Pro-
* ducantur infuper b/a/& ¢/d/latera in re&tii & continud *
ad partes a/& d,per fecundum poftulati:donec tandem
in vnum congrediantur punétd. Id enim per quintum
poftulatii euenire neceffum eft, propterea quod anguli
a/bsc/& asc/b, duobus reétis per decimifeptimai primi

c/eid autem efficietur, cam anguli b/c/d/& d/cre/ binis 8%
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-funt minores : & angulus d/e/c/angulo a/c/bs pet hypothefin eft 2qualis. Ex quo
fit, vt anguli a/be/ & d/e/b, cifdem angulis a/b/c/ &a/c/ b fint zquales : & pro,
inde binis rectis itidem minores. Et quoniam ex hypothefi angulus d/ c/¢, in:
teriori & oppofito ad ealdem partes a/b/c/ eft 2qualis angulo, necnon &asc/brip-

- fidresitidem interiori & oppofito zqualis : parallela
cttigitur /d/ipfi b/f,& a/c/iph f7e,per vigefimamodta-

brc.. «e.

. uam primi.Parallelogrammum eftitaq; a/c/d/f: & pro-
Dembfiratio ' inde a/c/latus oppofito f/d/ zquale, fimiliter & a/f/ipfi
_ theorematis, . c/d,per trigefimiquarei eiufdé primi. His ita conftru
: ¢tis,quonia trianguli b/fre, ad latus f/¢,a&taeft paralle-
la asc:fecatigitur a/c,ipfius trianguli latera proportio-
b < ¢ naliter,pet fecundi huius fexti,ficut quidem b/asad af,
fic b/c/ad cve.& zqualis oftenfa cft a/f1pfi c/d.zquales autem ad eandem, candem
5 de b e habent rationé:& eadem ad zquales, per feptimi quin-
| ti. Etficutigitur a/b,ad d/cfic brc, ad c/e-Ec permuta-
w tim infuper,ficuta/b,ad bscficd/c,ad cre,per decimam-
Ifextam eiufdem quinti . Item quoniam ipfius trianguli
- . b/ f/ ¢, ad latus b/f, aQta eft parallela c/d:fecat rurfum
cadem c/d,eiufdem trianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius
fexti,ficut quidébrc,ad cedfic f7d,ad dve.Ipfi porro £/ d,
ca.  ed loftéa oft zqualis asc. Et ficutigitur brcad cesfic cas
y ad c/d,per candé feptimd quinti. atg; rurfum permuta-
tim,per ipfius quinti decimamfext,ficut b/c/ ad c/afic
c/e/ad e/d.Jam itaq; oftéfum eft,ficut a/b/ad brc/fic drc/ad creficiitgs b/erad cra,fic
&csesad e/d. Suntigitur cres magnitudines a/b,bsc,& c/a:& aliz eifdé zquales nu
abbic,a. diceed. \mero drc,c/e,& e/d, cii duab® fumptis in eadé ratione.&
\_ kx zqua igitur ratione,erit ficut b/a,ad a/c:ficetii c/d,
, ~ addre. Aequifgulorii itag; triangulorti a/b/c/& d/eve,
proportionalia funtlatera quz circd zquales angulos:& fimilis {unt rationis qu

aqualibus angulis latera fubtenduntur.Quod demonftrandum fuerat.

Otdgnpe & Petbeaig €
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Theorema s, Propofitio 5. .
S I duo triangula,latera proiortionalia habuerint:zquiangula
erunt triangula,& zquales habebunt angulos fub quibus eiuf=.

dem rationis latera fubtenduntur.

OR O NTIVS. @Hzc cft conuerfa precedentis: quz non potuit cadem figu-

ra,vel deductione(quemadmodum fecunda & tertia obferuauimus propofitione)

demonftrari. Sint igitur bina tridgula a/b/c/& d/e/fhabentialatera proportiona-

- liaficut quidem a/b,ad brcfic dre/ad e/ ficitg; bresad

/ayfic e/f/ad f7d. Aio triangula ipfa a/b/c/& dre/f, fore

_ @quiangula : & #quales angulos comprehendere , fub

quibus ciufdem fationis latera fubtenduntur : vtpote,

angulum a/b/c,zquum fore angulo d/c/f, & angulum

bre/azangulo e/f/a, atque angulum bra/c/angulo e/d/A.

Ad datam enim re@am lincam e/£,¥ data illius pun-

&a c/& f,datisangulis rectilineis a/brc/& a/c/b,zquales

s
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anguli conftituitur,per vigefimamtertiam primi: f7e/g/quidem ipfi a/b/c,& c/frg/
ipg‘:/ ¢/b. Et quoniam anguli a/b/c/ & asc/b, per dccimamfcﬁtimam ipfius pri-
mi, binis retis funt minores:& {/ ¢/ g/ itaque ac e/f/g/ anguli binis itidem rectis
minores erunt.Conuenient ergo tandem ¢/g/& f/g/retz linez,per quintum poftu
latum. Conueniantad puntum g. triangulum erit igitur e/f/g:& reliquus angulus

qui ad g,reliquo qui ad a/zqualis,per corollarid trigefimafecundz ciufdem primi,
vni cum ipfa tertia communi fententia. Aequiangula funt itaque a/b/ ¢/ &e/frgy gg;‘.?“" de
triangula,& proinde lateraipforum proportionalia, quz circum zquales aniulos: )
&fimilis funt rationis,quz zqualibus angulis latera fubtéduntur,per quarti huius

[de ef[ab. bic[ gre. of. | fexti. Eftigitur ficuta/b/ad bre/ic gresad e/fficut por-
roa/bsad br, fic eft per hypothefin d/e/ ad iplam e/f.
Ec ficut igitur d/e/ad e/f,fic gre/ad eandem e/f, per vn-
decimam quinti.Quzautem ad eandem eandé habent
rationem,zquales funtadinuicé,per nonam quinti: 2qualis eft igitur d-e, ipfie/ g.
Haud diflimiliter oftendemus d/f, ipfi f/g/2qualem.cadem enim e/f/ad vtranque,
tum ex hypothefi,tum ex quarta huius {exti,candem habet rationem:népe quam
b/c/ad cva. Ad quas porro magnitudines, cadem magnitudo eandé habet rationé,
ipfz {unt zquales,per candem nonam quinti. Et quonid zqualis cft d-eipfi e/g,
vtrique autem cémunis ¢/fibinz itaq; d/e/& e/f/trianguli dve/f,duabus fre/& e/g/
trianguli e/ £/ g/ {unt &quales altera alteri.& bafis d/f,bafi fg/ zqualis. Angulus
igitur d/e/f, angulo f/e/gAub zqualibus rectis comprehenfo, per otauam primi,
cft zqualis. I\%cc diffimuli via demonftrabimus,angulum e/d/f, angulo ¢/g/f zqua
lem:atq; e/f/d,ipfi ¢/f/g femper enim ipforum triangulorum bina latera,binis late-
ribus alterum alteri offendentur zqualia:necnon & bafis,bafi zqualis.Et cStentos
propterca fub zqualibus lineis retis angulos,zquales habebunt : per eandé octa-
uam primi.His przoftenfis,quoniam angulus d/e/f,zqualis eft angulo fre/g: ¢idé Refolutiothe
quog; angulo fre/g,zquus eft per conftructionem angulus a/b/c.Duo itags anguli orematis.
ab/c/& dre/f,eidem angulo fre/g funt zquales:& proinde zquales adinuicem,per
primam communem fententiam.Pari di?cur('u angulus a/c/b,angulo d/f/c:necnon
&ba/c/angulus,ipfi e/d fangulo ccludetur zqualis. Aequidgula (unt itagsa/brc,
& d'/cc/lf;rtriangula. Si bina ergo triangula: &c. vt in theoremate. Quod oportuit
oftendifle.

Oubgnpa 5y Peobeate $e
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“Theorema 6, Propofitio 6.
6 ¢ Ibinatriangula vnumangulum vniangulo 2qualem habue-
rint, & circumn zqualesangulos latera proportionalia: zqui-
angula erunt triangula, & zquales habebunt angulos,fub quibus
eiufdem rationislatera fubtenduncur. '
OR O N T IV S.€Sint rurfum bina triangula a/b/c/& d/e/f,habétia vhum an.
gulum vni angulo zqualem,vtpote cum qui ad brei quiad c:atj uecircum cofdem
zquales angulos latera proportionalia,ficut a/b/ad brc,ficd/e/ad e/£.Dicoipfa trii-
gulaab/c/&d/e/ffore zquiangula: & angulum b/ascrangulo e/d/fatgase/b, ipfi
d/fre/refpondenter cozquari. Ad datam enim rectam lineam dve, datimg; illius Figure come
punétum e,vtrigs zqualium qui ad b/& e/funt angulorii,qualis angulus conftitua Pofit:
tur d/e/g,per vigefimamtertid primi:& per eandem;ad punétd d,ipfi angulo brascs
nj.
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zqualis rurfum conftituatur angulus e/d-g.Et quoniam duo angulia/b/c/&brases

funt minores duobus rectis,per decimamf{eptimam ipfius primi:crunt & ipfi angu-

li de/g/& e/d/g/binis itidem reétis minores.Conuenient ergo tandem d/g/& ¢/g/

rectz in continuum produétz,pet quintum poftulatum:fit illard concurfus in pun-

Dedutio  ¢tog. Triangulum erit itag; /c;g; & reliquus angulus qui ad g, reliquo quiad v
theorematis. zqualis,per tertiam communem fententiam, & ipfius trigefimefecundz primi co-
rollarium. A equiangula funt itaque a/b/c/&d e/g/trid-

4 gula:& proinde latera ipforum proportionalia,fimilifq;
rationis erunt quz zqualibus angulis latera fubtendun-
tur,per quartam huius fexti. Et ficutigitura/bsadbrc,

< £ fic d/cxaa e/g Sicut porrd a/bsad b/g fic perhypothefin
e

dse/ad e/£Et ficut igitur dresad e/ fic ipfad/e/ad e/ g:
quz enim cidem funt czdem rationes, & adinuicem funt ezdem, per vndecimam
quinti.Eadem itaque d/e,ad ipfas ¢/f/& e/g/eandem habet rationem:zqualis eftigi.

Refolutiodes [ J7e e/f [arb. bic | dre. e/g. | tur e/fipfic/g, per nonam ipfius quinti. His ita pre.

miftrationts, —_—> oftenfis, quoniam zqualis eft ¢/ {7 ipfi e/ g, vtrique au.

X—" tem comunis d/e:binz itaq; d/e/& e/f/ triangulid- e/ f

duabus d/e/& e/g/ trianguli d/e/g, funt 2quales altera

alteri: & zquos adinuicem continent angulos, per conftructionem . Bafisergo df,

bafi d/g/eft 2qualis,& totum triangulum toti triangulo 2quale,reliqui infuper an

guli reliquis angulis #quales fub quibus zqualia fubtenduntur latera:per quartam

primi.Acqualis eft igitur angulus C/d/f/ipﬁl c/d-g,atqsis qui adfrei quiad g,zqua-

lis.Sed eidem angulo e/d/g,zqualis eft per conftructionéangulus ba/ceidem in-

fuper quiad g,is qui ad c/itidem zqualis. quz autem eidem zqualia & adinuicem

funt zqualia:per primam communem f{entétiam. Aequus cft igitur angulus e/ d/f,

ipfi bsa/c: necnon &-df/¢,ipfi angulo a/c/b.Reliqui porro angulum d-e/f, reliquo

a‘bsc, ex hypothefi tecepimus zqualem . Aequiangula itaque funt a/brc/ & dre/fr

triangula : & zquales ha icnt angulos, fub quibus eiufdem rationis latera fubten-

duntur. Ergo fibina triangula:& quz fequitur reliqua.Quod demonftrare fuerat
operzpretium.
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Theorema =, Propofitio. 7. |
Ibina tridgula vnumangulum vni angulozqualé habuerint, 7
\‘ ; circumautemaliosangulos latera proportionalia, reliquori
vero vtru ng; {imul aut minorem autnon minoréreo : zquian=
gula erunt triangula, & zquales habebuntangulos, circum quos

proportionalia {untlatera.

Prima theow O R ON T IV S.€Sintbina triangula a/b/c/& dse/f,vnum angulum vniangu-
;’l‘"‘:gl’cg"" lo,vtpote eum qui ad asei qui ad d/Zqualem habentia:& circum alios angulos, fci-
pacs, liceta/b/c/& dse/f/latera proportionalia,ficut quidem a/bsad brc, fic d/esad e/fire-
‘ liquord porrd quiad ¢/& f/funt angulorum, vterque primum fit reéto minor. Aio

a/b/c& dre/freriangula, fore zquiangula:& angulum a/b/c/zqui effe angulo dve/f,

atque reliquumarc/br/reliquo d/fe/ itidem zqualem. In primis enim,vel angulus
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a/b/c/eft zqualis angulo d/e/f,vel eidé inzqualis.Si zqualis fuerit a/b/cipfi dre/f:
reliquus a/ c/b reliquo d/f7e, per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam
communem fententiam,erit Zqualis.& proinde ipfa triangulaa/b/c & d/e/f/ zqui-
angula. Quodfi an§ulus a/b/c;non fuerit xqualis ipfi d-e/falter corum,reliquo
maior crit.Efto(fi poflibile fuerit)a’b/c/angulus,ipfod-e/f/angulo maior. & ad da-
tam retam lineam a/b,& datum in ea punctum b:ipfi angulo d-e/frequalis angu-
lus conftituatur a/b/g, per vigefimaterud primi:producacdrg; b/g/in latus a/c.cam
enim angulus a/b/c, datus fit maior angulo d/c/f, cadet reta b/gyinter a/b/&bres

latera. His ita conftrudtis,quoniam zqualis eft angu. Deméfiratio

lus qui ad a/ei quiad d,& quifubasbrg/ei quifub d/e/f/
zqualis : reliquus igitur angulus a/g/b, reliquo d fe, 5
per corollarium trigefimz{ecundz primi, & tertiam c

¥ munem fentétiam criczqualis. Et proinde a/b/g/trii-

, gulum,ipfi d-e/f/triangulo zquianguld.Hinc per quar.
- tam huius fexti, proportionalia crunt latcra quz zqualibus {ubtenduntur angulis:
ficut quidem d/e/ad e/f fica/b/ad brg. ficut porrd d/e/adre/f, ficreceptum eft a/bs
fab- bic] dre. esfjab. big| adbscEtficut igitur asbsad bre, ficasbrad b/g, pervn-
‘ decimam quintt. Eadem itaque a/b,ad vtrangsipfarum-
b/c/& b/g, eandem habet rationem: zqualis entigitur
a/b/ipfib/g,per noni iFﬁus quinti.hinc per quined pri-
mi,angulus b/c/g/angulo b/g/cverit equalis.Angulus porro b/c/g, minor retofup
fitus cft,&b/g c/proprerea angulus reto minor crit. Recta autem b/g, incidés
upet latus arc, efficit a/g/b/& b/g/c/ angulos binis rectis zquales, per decimater-
tiam primi.Et quoniam b/g/¢,recto minot oftéfus eft: operzpretium cft,a/g/b/an
gulum, re€to fore maiorem.Huic autem oftenfus eft zqualis d/f/e:& angulus itag
d/f/e,rcéto maior erit. A tqui fupponitur recto minor:quz fimul impoflibilia func
N6 eft igitur a/b’c/angulus, maior anEulo d’e/fhaud di_mmilitcr oftédetur,@ neq;
minor. Acqualis igicur eft angulus a/brc,ipfi d-e/f. Hinc reliquus qui ad c, reliquo
quiad f/(vti fupra)concludetur ®qualis : & triangula confequenterabrec, & dre/fr

ciufdé prime
artis,ab ims
poffibili,

inuicem zquiangula.@Sed efto fimul vterg; corum quiad ¢/& £/ {unt angulorum, Pars fecunda

a ~_ nonminor re&to. Aio rurfum trianl%ula a‘bsec/ & dre/f, ;,h“mtt;!’
d  effe nihilominuszquiangula. Conftructis nanq(velu: g, gifree

ti fupra)figurz partibus: haud diffimiliter oftédemus,
bse/atq;brgylatera fore inuicem zqualia:& angulé pro-
pterea b/c/g, angulobsg/c/ per quintam primirefpon.
~f denter cozquari. Etquoniam angulus b/c/g/né minor
eft recto:nec codem re€to minor erit angulus b/gse. Trianguliitag; b/g/c/duo ans
guli qui ad bafin c/g,binis re¢tis non erunt minores:cétra decimam{eptimi ipfius
primi.Non cft igitur a/b/c/angulus,maior angulo d’e/fineq; codem angulo minor.
Acqualis eft propterea angulus a/b/c,ipfi d/e/f:& reliquus a/c/b, reliquo d/f/e/con
fequenter zqualis , veluti fupra dedu€tum cft. Acquiangula funt igitur a/b/ o &
dve/ftriangula:& 2quales habentangulos,circum quos proportionalia funt latera.
Quodoftendendum receperamus. a :
Oxbghpa My Pedbesaie  x. ‘ _
Ap o} BgBoyuniey wprydig, kmd il g0Bs ywvices' &k Thbs fkary KT @ &xbiyTic WD
Ecii kadire Tpiyame Epaid 181 Tl 7 $Ap kod deMhiNoig.
Theorema 8, Propofitio 8. -

8 S I in tridggulo re&igulo,abangulo re&oin bafin perpédicularis

nij.

e e e
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agatur: quz ad pcrpendicular’cm triangula, fimilia funt toti, &

adinuicem, | A
OR O NT1 VS. Efto rectangulum trianguluma/b/c, habens anguld qui fub
b/a/c/re@tums 4 dato puncto a,fuper datam retam lineam brc, perpendicularis
Notadecafu deducatur a/d,per duodecimam primi.Cadet enim huiufcemadi perpendicularis,
:I}?;’,;,‘;:'?‘“ intra datum a/b/c/triangulum: ipfum;in bina diuidet triangula. Si enim incide-
" retextra,productobsc/latere vig; ad ipfam perpendicularem, tridgulum efficere-
tur,cuius exterior angulus minor eflet interiore & ex oppofito, nempe acutus re-
¢to, contra decimamfextam primi. Neg; in alterutrum laterG aut a/bsaut a/c/po-.
teritcoincidere: duo enim anguli eiufdem trianguli non effent binis rectis mino-
res,contra ciufdem primi decimamfeptimam. Cadit igitur intra a/b/c/ trianguld.
Quddrian, Aio itag; a/b/d/&a/d/c/triangula, totia/b/c,atq; inuicem fore fimilia. @In pri-
'm‘l.‘l'c“r:t":;dn‘. mis @ triangulum a/b/d/fimile it toti a/b/ciin hunc oftenditur modum. Angulus
a,bc. cnim a/d/b,zquus eft angulobsasc,per quartum poftulatum,népe rectus recto.&
a angulus qui ad b,vtrig; triangulo communis. Ergore-

N liquus a/c/b,reliquo bsa/d,per corollarium trigefimz-
7 fecund= primi, & tertiam communem fententiam eft
zqualis. Aequiangula funtitag; a/b/c/ & a/b/d/ trian-

gula: & proinde qu# circum zquales angulos funt la-

b d tera,inuicem proportionalia,per quartam huius fexti.

Sicut igitur bsc’ad cza,trianguli a/b/cfic E/a/ad asd,trianguli a/bsd.ficut praterca

c/a‘ad a/b,ipfius a/bsc/triangulisfic a/d/ad d/b,ipfius a/b/d triangulificut demum

¢/brad bra,eiufdem trianguli a/b/cifica/brad brd,eiufdem trianguli a/b/d. Simile

., eftitag; triangulum a/b/d, toti a/b/c/triangulo: per primam huius fexti diffinitio-

%gd "l':,d:',“ nem.@ Haud diffimili via oftendemus,triangulum a/d/c/ ipfi toti a/bsc/ fore fimi.

* byc: fimile fie le.Rectus enimangulus a/d/c,re€to bra/c,per quartum zquatur poftulatum. & is

adiertridgus qui ad creft angulus,vtrique rurfum tridgulo communis. reliquus ergo d/a/c/an-

) gulus,reliquo a/b/c (veluti fupra deduximus) eft zqualis. Acquiangulaitag; funt

a/bsc/& a/dsc triangula.Hinc per quartam huius ﬁ:xti,propo,rtiona.ﬁg erunt Jate-

© raquz circum zquales funtangulos. ficut quidem b/c/ ad ¢/a, triangulia/b/c: fic

- asc/ ad c/d,trianguli a/d/cficut rurfum c/asad a/b,ipfius a/b/c/trianguli: ficc/d/ad

d/a,ipfiusa/d/c/tridguli.ficut preterea c/b/ad bra,eiufdem criangulia/b/c:fic cras

ad a/d,ciufdem triangulia/d/c. Simile eft igitur a/d/c/ triangulum, toti a/bsc: per

Qudd a,b,d, ecandem primam diffinitionem huius fexti. R eliquum eft, demonftrare @ ipfa

‘&adtrian 5/h/d,& a/d/c/triangula fimilia funt adinuicem. Id autem ex fupradictis oftenfio-

nibus,haud difficile colligemus.Angulus enim b/a/d,angulo qui ad ¢/ przoftenfus

cft zqualis:& is qui ad b,ipfi d/a/creliqui autem funt redi, vepoteasd-b/& a/d/es

anguli:& proinde zquales adinuicem,per idem quartum poftulatum.Aequiangu-

lum eft itag; a/b/d/ triangulum, ipfi triangulo a/d/c. Et ficut igitur.a/c/a sc/d, fic

brasad/a/dficut praterea c/d/ad dra,ficasd/ad d/b. ficut demi c/a/ad a/d, fic a/bs

ad bsd.Proportionalia nang; funt latera, qu circum zquales angulos:per {Zpius

allegatam quartam huius fexti. Triangula itag; a/b/d/& a/d/c, fimilia funt adinui-

cem:per eandem primam huius fexti diffinitionem. Si in re¢tangulo (i‘gitur trian-
gulo,ab angulo reto:&c.vt in theoremate.Quod oportuit demonttrafle.

" Corollarium. a

QEt quoniam oftéfum eft ficutc/d/ad dsa,fic asd/ad d/b:ficut infuper c/bsad bsa,

fica’bsad bd; ficdtque brcrad c/a fic asc/ad c/d.iProinde manifeftum eft,quodin

triangulo rectangulo deduta exangulo re€to in bafin perpendicularis, eft media

inuic€ fimilia
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proportionalis inter ipfius bafis fcgmenta:& vnumquodg; praeterea laterd rectum
continentium angulum , medium itidem proportionale eft inter bafin & fegmen-
tum,quod cum ipfo congreditur latere. -

- Pgofhypx  a Pedbecre 0,
l Hg dobeong tubdor’,® nosaybip pie®@- ap\eip.

. Problema 1, Propofitio 9.
9. Artare&alinea,ordinatam partemabfcindere.

O RO NTI1V S.€Ordinatam partem hic vocat Euclides,qua ab ordinatoalic ordinata
quo denominatur numero, & quota pars integra magnitudinis ab ipfis nuncupa. pars quid.
tur arithmeticis:vti fecunda fiue dimidia pars qua 3 binario, tertia qu# i ternario,
&quarta quz ab ipfo quaternario numero denominatur. - Sitigitur data linca re. Exequutio py
. * &aasbid quafit operapretium ordinatam aliquam,ve- blematis.
‘pote tertiam abfcindere partem. A dato itag; punto a,
re&a quzdam linea producatur a-c, contingentem qui
fub bra’c/ cum eadem efficiens angulum. Ipfius portd
ac, liberum aliquod Sun&ﬁ verfus aufcipiatur : ficgs
illud d. Secentur deinde ipfia/d/zquales d/e/ & e/c,per
- b tertiam primi:& conne@atur recta brc, per primum po
ftulacum. Tandem per pun@d d,ipfi bsc/parallela ducatur d/f, per trigefimampri-
mam ciufdem primi. Triangulum eft itag;a/c/b, & ad latus cxg/ acta cft parallela
d/fdecatigitur d/f/ ipfius trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
fexti,ficut quidem c/d/ad d/a,fic b/f/ad f/a.Et 2 compofita igitur ratione, ficut c/a/
ad asd,fic brasad a/fiper decimio€tauam quinti. Tripla eft autem c/a/ ipfiusard: &
bravigitur ipfius a/f/itidé erit tripla, & proinde a/f/ tertia pars ipfius a/ b. Data ita-

que reéta lineaa/b, ordinatam partem (nempe tertiam) abfcidimus. Quod facere
oportebat. - _

C

Poéfhpx B, Pedbeare L
THp RobEGep tuoliap & Tpnrop,Tii Jobdeory twbeia Tk vy b poiws Tepdp.
' Problema 2, Propofitio 10,
10 Atam re&tam lineam non fe@am, datz re&tz linez fe&= fis
Dmilitcr fecare. o

\

. ORONTIVS.Sitrurfum a/b/data & infeta linea recta,a‘c/verd vecungs fe-
&a in punétis d/& e.Céponantur auté a/b/& a/c/datz rectz lincz,ad contingenté
angulum quifubb/a/c& connetatur rectab/c,per primum poftulatum.Per pun
€ta confequenter d-& ¢,ipfi brc,parallelz ducantur re@tz linez d/f/& e/gritidem &
per punétum d,ipfi a/b/parallela ducatur d/h/l, per trigefimamprimam primi, di-
uidens ¢/g/in puncto h.Parallclogrima funtitag d/i/& h/b. zqualis eft propter-
- ' ea f/g/ipfi d-h,& g/b/ipfi h/l: per trigefimamquarti ip-
- ' ~ fius primi. . Hisita przmifflis,quoniam trianguli a/e/g, problematis
' { . ad latuse/g/adta eft parallela d/ffecat igitur d/f/ipfius oftenfio.
trianguli latera proportionaliter , per fecundam huius
. fexti. Ecficutigitur asd/ ad dve, fic a/f/ad f/g. Infuper
b quonid trianguhi d/c/], ad latus c/1/a&ta eft parallelae/h:
fit rurfum per eandem quartam huius fexti,ficucd-e/ad erc, fic d/h/ad hil. Ipfi ve-
16 d h/ zqualis oftenfa eft f/g, atque ipfi h/l/zqualis g/b.Acquales potrd ad eaf
dem, eddem habent rationem, & ezdem ad zquales:per {eptima quinti.Sicut itagg
drerad e/, fic f7g/ad g/b.Przoftenfum eft autem,ficut /d/ad d/c,%c a/f/ad f/g. Ec
’ n.iij.
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ficutigitur a/d/ad dve,fic a/f/ad f/gsficitq; d/esad ercfic £/g/ad g/b. Data ergo re-
&a linea infeta a/b,datz re&tz linez vicung; feétz asc,fimiliter fecatur. Quod fa-
ciendum receperamus. . z :

PoofAupa » ) PILTT T TR
Yo dlosacdp iveadp,TeiTiw Gwihopop Moo éledp.
Problema 3, Proyoﬁtib 1.
DVabus datis reéis lineis, tertiam proportionalem inuenire,

-~ ORONTIVS. Sint datz binz retz linex a/bs8& c/d,quibus tertiam opor:
Conftrudtiofi teat inuenire proportionalem:Ad datum itaque punctuma,datz reéte linex /d/
guz.  zdualis retta linca ponatur ase, per fecidam primi,contingentem qui fub e/a/bs

‘ cfficiens angulur.Et ipfis a/b/& a/e/in continuum reétimg; ad f/& g/punétapro-
< ductis:veriqs ipfarii c/d/ & ase/ zqualis abfcindatur b/A,

- per tertiam ipfins primicdnetatirgs recta bre,per pri
/< mum poftulatum.Per trigefimam deinde primai eiufdé
a ¢ Pprimizper datd punédf, ipfi bre/ parallela ducatur f/g,
e 4k conucniens cum a/e/ad punéti g.Conuenient enim tan
. ' ~dem per quintum poftulatf: propterea g angulie/a/bs
& a/brestrianguli ave/b, funt per decimamfeptimam primi binis retis minores,
& ipfiangulo a/bse/interior,& ad cafdem partes quiad f/ per vigefimamnonam
Demsftratio jpfius primi zqualis. His ita conftructis,, quoniam trianguli a/g/f/ ad latus frg/
Problematis. a4, eft parallela bre:fecat igitur b/evipfius a/g/f/trianguli latera proportionaliter,
per quartam huius fexti,ficut quidem a/b/ad%)/f,ﬁc ase/ad e/g. Aequalis porro eft
c/d/vtrigsipfarum a‘e/& b/f/per conftruétionem : & zquales ad eandem, candem
habent rationem,& eadem ad ®quales,per feptimam quinti. E¢ ficut igitur a/b/ad
csd,fic eadem c/d/ad e/g.Datis itag; binis rectis lineis a/b/& c/d,tertia proportio-

nalis inuenta eft ¢/g.Quod oportuit feciffe.

 Pedphwp d Pecbeare 1.
Pi&p fobacBp wiSp, Terdeptiw vdAojpop moo SLedp.
| Problema 4, Propofitio 12.

_ 1 Ribus datis rectis lineis, quartam proportionalem inuenire.

~ O RON T1V S.Sint datz tres linez rectz a,b,c,quibus oporteat quartam in-

Figure pres uenire proportionalem.Coftituantur itag; binz quadam reétz linex dresatq; d/f,
paratio. contingentem qui fub ¢/d/f/angulum efficientes. Secetirg; per tertiam primi ipfi
-arzqualis d/g,ipfi verd b/zqualis gre,8 ipfi c/zqualis d/h.Et connexa g/h,per pri

mum poftulatum:ducatur /£ ipfi F/h/paralli:la, per trigefimamprimé ipfius pri-

—a ‘ mi. Per fecundum tandem poftulatum ipfe cﬁh/& c/fr
b - _F incontinubum retum{;, producantur:donec conueniant

: ad punétum f.Concurrent enim tidem:quemadmodim
ex przcedentipotes elicere demonftratione.His in hio
modum praparatis,quoniam triangulumeft d/f/e,& ad
latus e/f7acta eft parallcla g/h: proportionalia itaq; funt
' Z ¢ reliquorum laterum fegméta, per quartam huius fexti,

ficat d/gsad gre,ficd/hzad h/£Ipfi porrd drgraqualis eft a,& bripfi gre, atq; ¢/ ipfi
-d(h/zqualis,pcr conftructionem. Aequales antem ad eandem, cand%:m habent ra-
tionem, & cadem ad zquales,per {eptimi quinti.Et ficut igitur a/ad b, fic czad h/f.

DemSfiratio "
ais refolutio. =

].
)

I2

e
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‘T'ribus itag; rectis lineis datis,a,b,c,quartam inuenimus proportionalé h/f.Quod
faciendum fuerat. . .

Potphnpx ¢  JIT TR
Yo Aobacdp ubadp,pichw dvdhopop Ao ey, .

Problema s, Pmpofitio 13.
3 Vabus datis re&is lineis,mediam Proportionalcm inuenire,

OR ON'TI1VS.Sint datz binz ret= linex a/b/& c/d, inter quas receptii fit )
mediam inucnire pl:portiomlcm.Produatur crgo alteta carii, vtpote a/b/ in re- Conftruétio
€tum & continufi vetfus ¢,per fecidum poftulacd:& abfcindatur bre/ipficvd/zqua- figure.
- lis,per tertiam primi.Et diuifa ase/bifatiam,per decimi
ipfius primi : defcribatur ad alterutrius partis interual-
lum femicirculus a/fe,per tertium poftulatum.A pun.
&o denig; b,perpendicularis excitetur b/f, per vndeci-
o ¢ mam primi: & connetantur a/f/& f/e/ linez recta, per
o—d primi poftulatum. His ita conftructis,quoniam trid- Samaria pros
uli a/f/c/ angulus qui ad f/ eft in femicirculo:is pro. blemais ofté
pterea rectus eft,per trigefimiprimam tertij. Rectigulum eft itags a/f/e/triangu.
lum,& ab¥ingulo re&to qui ad f/in bafina/e/perpédicularis demittitur £/b.Eft igi-
tur ipfa perpédicularis f/b/media proportionalis inter a/b/& bre/ ipfius bafis feg-
menta, per primam partem corollarij otauz huius fextiER igitur veabrad b/,
fic b/f/ad bre.Ipfi porrd bre/zqualis eft c/d,per conftrutionem: & zquales ad 1.
dem,eandem habét rationem, & eadem ad zquales, per feptimam quinti. Et ficut
igitur a/b/ad b/, ficb/frad/c/d.  Binis itaq; recis lineis datis, a/b/& c/d, media
proportionalis inuenta eft b/f.Quod oportebat faccre.

Oubpnpa . 0y - - Peobears - dt. }
opYowp T4 rod piacp ;éﬁ,: iolw ixdrrap poviep mozga Moy pdppop, cimatabriaay ol
A svgatyecd @i TigiGeg puviceo’s i) op wecpa ANNoypeppwp piap piG fonp ixdrrapywe
vioep,oprmeTOdmp ok WAwgotioed wegi Tuts iGeg yavices’,iG ¥oip iudme.
Theorema 9, - Propofitio 14. B
14 Equalium & vnum vni qualem habétium angulum parals
>\ lclogrammorum: reciproca funtlatera,quz circumzquales
angulos. Et 1uorum-parallelogrammor_um vnum angulum vni
angulo zqualem habentium, reciproca funt latera , quz circum
zquales angulos:ea quoque funt zqualia.

O R O N TI1VS. Sint bina parallelogramma inuicem 2qualia, a/b/c/& d/bre,
angulum qui fub a/b/& brc,ei quifub d/b/& bre/continetur 2qualé habentia. Di- pars prima
- coquodd ipforum parallelogrammorum a/b/c/& d/bse/ theoremais.
reciproca funt latera,quz circum zquales angulosficut
quidema‘bsad bre, ficd/bsadbsc. Conftituantur enim
@ 5 a/b/& bre/latera in dire@um:hoc autem fict,ciman
' li a/brc/& c/bre/ fuetint zquales duobus retis, per de-
, | .cimdmquartam primi. In dire€tum quog; tunceritd/bs
d * ipfi bsc,per eandem propofitionem: anguli enim d/bre/
& /b, binis itidem rectis,per primam & fecundam communé fententiam, erunt < -
zquales.Compleatur tandem c/b/e/parallelogrammum: productis in‘continuum - -
_ n.iiij.

<
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-re€timg; datorum parallclogrammorii lateribus, per

<

Eiu(dem pris o fecundum poftulatd. Cam }gitpra/b/aparallclograq\
me partis o mil, zquale fitper hypothefin ipfi d/b/e/parallclogri-
fenfio. a 57 1® mo, &c/bresaliud quoddam vtrique comparabile pa-

rallclogrammum:eric proinde vt a/b/c/ parallelogram
mum,ad parallelogrammum c/bre, fic parallelogram-
. d mum d/bsesadidem c/bse/ parallelogrammi. Aequa-
Jes enim magnitudines ad candem magnitudinem, eandem habent rationem,per
feptimam quinti. Sicut potréa/b/c/ parallelogrammii,ad parallclogrammi c/bre,
fic per prima huius fexti,bafis a/bs ad bafin bre. fub cadé enim funtaltitudine ipfa
{arb-brefasbic.cibre|dibre.cibie] a'bres & c/bser parallclogramma. Et ficut igitur bafis
~ .a/bradbafin bse, fic per vndecimam quinti,d/b-e/pa-
. rallelogrammum, ad parallelogrammum c¢/bre. Sicut
- rur{um per eandem primam huius fexti, d/bse/paral-
Ielogrammum, ad ipfum parallelogrammum c/bre , fic bafis d/bsad bafin bc.
farb.bre] dibre.cbre[ dib.brc] Et ficut igitur per ipfam vndecimam quinti a/brad bre,
B ficd/bsad b/c. Datorum itaque parallelogrammorum
a/bsc/& d/bre, reciproca funt latera quz circum zqua-
les angulos: per fecundarh huius fexti diffinitionem.
Secundapars @[ Sed cfto vt qui ad bs funtanguli zquales fint adinuicem, & circil co{dem zqua-
theorematiss Jes angulos latera reciprocé proportionalia,ficut a/b/ad bre,fic d/bsad-brc.Aio ver -
me Y G vice, a/b/c/parallcloirammum,zquum eft ipfi d/b/e/parallelogrammo. Rece-
ptum eft enim ex hypothefi,vta/brad bre, l{jc.d/b‘/_ ad b/c.Selcli flicut a’bsad b/cg fic
ot el dib. brel Per primam huius {exti, parallelogrammum a/b/c/
; M—b/—el'al\“b‘;l?le | b2 ‘a)d cl/)b/c/parallclo rammlll)m.Et'ﬁc'gt igitur a/b/c/pa
‘rallelogrammi,ad parallelogrammum ¢/be fic per
vndecimam quinti db/ ad bsc. Sicut rurfum d/bs ad
farbre abreldib bic[dibre.cibre] b-c, ficper eandem primam huius fexti, parallclo-
T~ S S grammum d-b-e/ad ¢/bse/parallclogrammum.Ee fi-
cut igitur per ipfam vndecimam quinti a/brc/ paral-
‘ A lelogrammum,ad c/b/e/ parallelogrimum, fic paral-
lelogrammii d'bresad idé ¢/b/c/ parallelogramma. Verungs igitur a/b/e&drbrer
parallelogrimum,ad idem parallelogrammd c/bse habet candé rationem. zquid
eftitaq; a/b/c/parallclogrammii ipfi d/bre/ parallelogrimo, per nond ipfius quin-
ti. Acqualif igitur & vhum vni qualém habétium angulum parallelogrammo.
rum:& quz fequuntur reliqua.Quod oftendendum fuerat.” ‘
o R Petbeaie e :
Qpioap @ piep e iow ixdiTwp yoviap ipivop, ol maeibnecy of @Aweod ol weei
- R weiGgyaminsiugd by play i onp ixdrrwpyeriay ciimentrbaoy ok whweod el gl
s 1@ pwviaoyiove Bsip e, o '
A . Theorema 10,  Propofitio 15.
| : A Equalium & vni vnizqualem habentium angulum triangu r¢
[\ lorum:reciprocafunt latera,quz circum zquales angulos.Ec
quorum vnum vniangulum 2qualem habentium triangulorum

reciproca funtlatera,qua circum zquales angulos: ea quog; funt

Prima theore zqualia, : : S
madspan. O R O N T IV S. Sintbina triangula a/b/c/& d/bre, angulum quifuba/bs &
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brc,ei quifub d/b/& bre/continetur zqualem habentia.Dico latera ipforuma/b/cs
& d/bre/ triangulorum, quz circum cofdem zquales funtangulos, fore reciprocé

roportionalia:ficut quidem a/bsad bre, ficd/b/ad bc. Collocentur enima/bs &
E/c/latcra in direétum, & d/b/ ipfi b/c: quemadmodiim przcedenti demonftratio-
ne, ex decimaquarta primi, de parallelogrammord. de-
dutum eft lateribus. Conne&atur demi re@aa/d, per
primum poftulatum.Et quoniam per hypothefin, zquii

~ efta/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bre: & a/b/d/aliud
quoddam vtrig; comparabile triangulum.Ecficucigitur
a/bsd/triangulum ad triangulumasbrc, ficidem tridgu.
.~ lumasbsd/ad triangulum d/b/e: cadem enim magnitu-
do,ad zquales candem habct rationem,per feptimam quinti.Sicut porrd triangu
lamasb/d/ad triangulum d/b/e,fic per primam huius fexti, a/b/ad b/e.Et ficut igi-
tur per vndecimam quinti,a/b/ad b e, fic a/b/d triangulum ad triangulum a/bc.
[a/brd-asbic|arb/d . d/brejarb.bre| Rurfum ve tridgulum a/b/d/ ad triangulum a/b/c,fic
per candem primam huius fexti,d/b/ad b/c.Ergo ficut

@, a/bsad bre,fic d/bsad bre,per ipfam vndecimam quinti.
—— triangulord itags a/b/c/& d/bre, latera quz circll zqua-
|ab-brefasbyd.arbic] dib.bre] Jes angulos reciprocé funt proportionalia: per fecundi
: huius fexti diffinitionem. @[ Sed feceptum fit angulos

% . quiad b/fore inuicem zquales, 8 quz circum eofdem

a

P e

Pars fecunda
conuerfa pris
mz,

@quales angulos [atera reciprocé proportionalia: ficut .

a/b/adbre,fic d/bradbrc. Aio g ab/c/triangulum,zquum eft ipfi d/b/e/triangulo.
Eftenim ex hypothefi ficut a/b/ad bre,fic d/b/ad bsc.Sed ficut a/b/ad bre,fica/b/ds

ab/d.d/bre b bre] d/b. brc]triangulum ad triangulii d/bse:per primam huius fex-
et} Z ~ti.Et ficut igitur d/b/ad brc,fic per vndecimam quinti,

: -a/b/d/triangulum ad triangulum d/bre. Sicut rurfum
' CD ©  dsbsad breyfic triangulum a/bsd/ad triangulum a/bsc;
per {zpius allegatam prima3 buius fexti.Et proinde ficut a/b/d/ triangulum ad tri-
[asbsd-a/brc[dib.bre]arb/d.-dbrejangulum a/brc,fic per vadecimam ipfius quinti,idem
< = a/b/dstriangulum ad triangulum d/bse.Ad quas por-
v ro magnitudines, cadé magnitudo eandem habet ra-
L tionem:ipfz per nonam eiufdem quinti,{unt zquales.
Acquum eftigitur a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bre. Acqualivmitag; & vnd
vni 2qualé habentiii angulii:&c.vt in theoremate.Quod oportebat demonftrare.
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’ . . " Theoretna 11,  :..- Propofitia 16.

16 I quatuor re@= linez proportionales fuerint : quod fub exs
S tremis comprehenfum re¢tangulum, zquum eft ei,quod fub

medijs continetur re@tangulo. Et fi fub extremis comprehens

fum' re&tangulum, zquum fuerit i, quod fub medijs continetur

rectangulo:quatuor re&z linez proportionales erunt.

ORONTIVS. Sint datz quatuor retze linez difcontinué .proportionales

.’




Prime partis
demdftratio.

Sccundxpaty
tis conuerle
Pn'otis,oﬁ'cn:
io.

1«  GEOMET. ELEMENT.

a/b,vd,e, & Hficut a/b/ad c/d ficesad f.Aio @ fub extremis a/b/& f/comprehenfum
rectangulum,zquum eft ci quod fub medijs c/d/& e/rectangulo continctur A da-
tis enim punctis a/& c/datarum linearum a/bs & ¢/d, perpendiculares excitentur
a/g/& c/h,per vndecimam primi: {ecetdrg; a/g/ @qualis ipfif,& c/h zqualis ipfic,
per terriam ipfius primi propofitionem. & duétis vering; parallelis, per trigefimd
ciu(dem primi,compleantur g/b/8& h/d parallelogramma. Etquoniam receptum
cft vea/bsad cd,ficesad £Ipit porrd e/xqualis c(FC/h,& ipfif/zqualis a/g,per con
ftructionem:& zquales ad candem,eandem habent rationem, per feptimam quindi.
& Eftigiturvea/b/ad c/d, ficc'h/ad asg. Parallelogrimo.

g rum itags g/b/& h-d,latera quz circum zquales(vepote
- | re&os quiada & c)funtangulos,reciproce funt propor-

] tionalia.A¢quum eft proinde gb/ parallelogrammum
a b ¢ 4 ipfi h/d/parallelogrammo, per fecundam partem deci-
—e T mzquartz propofitionis huius fexu. Eft auté g/ b’ pa-
rallelogrammi id quod fub a/b/&f,parallelogrimum veré h/d-id quod fubc-d/&
e/continctur reCtangulum:zqualis eft enim c/h-ipfi ¢,& a/gnpfi f, per coftructio-
nem.Comprehenfum itag; fub extremis a/b/& f retangulum, ci quod fub medyjs
</d/& c/continetur reftangulo,cft zquale. Efto nunc veipfum g/bs fub excremis
comptehenfum retangulum,zquum fic h/d/rectangulo,quod {ub medijs c/d & e/
continetur.Dico verfa vice, quatuor ipfas retas lineas fore inuicem proportiona-
les. Eadem nanque manente conftruétione, quoniam g/b/ eftid quod {ub a/b- &
asg,iplumverd h/d-id quod fub ¢/d-& c/h/continctur re€tangulum,per primi dif-
finitioné fecundi: & c/ipfi ¢/h, atq; £/ipfi ag, per conftructionem qualis. Eftitags
gbrid quod fuba/b/&f, necnon & hd idg quod fub ¢/d/& e/comprehenditur re-

" &angulum.Sed id quod fub a‘b & f/coprehenditur retangulym,zquum eft ¢i per

Pars prima

theorematis.

hypothefin quod fub c/d ‘& e-continetur reCtangulo.Aequad eft igitur g/b/rectan-
gulum,ipfi re&tigulo h-d:& angulus qui ad a/angulo qui ad c/zqualis,per quart@
poftulatii,nempe retus recto. Acqu:lmm porrd & vnum vni zqualem habétium
angulum parallelogrammord,reciprocafunt latera quz circum zquales angnlos,
per primam partem ipfius decimzquarcz huius fexti.Et ficut igitur a-b/ad c/d,fic
c/h/ad a/g-Ipfi porro c/h/zqualis eft e,& f7ipfiasg,per ipfam conftructioné: zqua-
les praterea ad eandem,eandem habent rationem,& cadem ad zquales,per {epti-
mam quinti Eft igitur vea/b-ad c-d,fice/ad f. Si quatuor itaque re&tz linez pro-
portionales fuerint:& qua fequuntur reliqua. Quod erat oftendendum. -
- | Oidghpa sy L S
Ap e Whdan dvdhojop Gar 5 P Xad TEp Kupwp ThUsXSuSvop Sesopbwopyioop ¥ B
Ebm‘: alig piaws TETPaybva. Ugk & P azmd TSP Hugwp ThUXESyop Sessydmiopyicdp §
& Tig piom TETPaybve 0t Tpds tubGou dvaheyop tavvrax,
’ Theorema 12, Propofitio 17.
SI tres retzlinez proportionales fuerint: quod fub extremis
comprehenfum reGanguld,zqui eftei quod & media fic qua=
drato. Etfi quod fubextremis continetur re@angulum,zquum

fucritei quod 2 media fit quadrato: ipfa tres rectzlinez propors

‘tionales erunt.

ORONTIVS.Sinttres retz lincz continué proportionales ab,cd, &e:
ficuta/bsad c/d,fic c/d/ad e. Dico qudd fuba/b/& e/comprehenfum re@tangulum,
zquumett ci quod 4 media c/d/fit quadrato. Defcribatur enimex a/b/& b/f.quz

17
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fit zqualis ipfi e,tectangulum a/f,per vndecimam, & tertiam, atq; trigefimiprima
primizex cd/verd,quadratum c/g,per ipfius ptimi quadragefimamfextam.A cqua
lis erit igitur d/g,ipfi c/d, per ipfius quadrati diffinitionem: & zquales ad candem,
candem habent rationé,per feptimam quinti-Sicut igitur a/bsad c/d, fic d/g/ade.
Quatuor itaque rectz lince a/b,c/d, d/g, & e, funt difcs-
tinué proportionales.Coprehenfum ergo {ub extremis
]:e retangulum,zquum eft ¢i quod fub medijs re¢tangu-
loctinetur:per primam partem antecedentis decimz-
: fextz propofitionis.Sed retanguld a/feftid quod fub
 a/b/& e,nam a/freft zqualis ipfi e,per conftructionem:retangulum autem c/g, id
quod ex ¢/d/quadratum.Quod igitur fub extremis a/b/& e/ comprehéditur rects-
gulum,zquii eft ei quod i media ¢/d/fit quadrato. @Sed detur vt id quodfuba/by Sccidap oris
& e/continetur re&angulum,zquii fit ci quod ex c/d/fit quadrato. Aio refponden- ma.
ter,fore ficut a/b/ad c/d,fic c/d/ad e.Eifdem nang;velutifupra conftructis: quonia
id quod fub a/b/& e/ continetur re€tangulum,zquii eft ei per hypothefin quod ex
c/d/fit quadrato.Sed ei quod fub a/b/& e/continetur rectangulo,zquum eft retan.
guluma/A,(zqualis fiquidem eft b/f/ipfi e,per conftructionem) & c/g, id quod ex
c/d/fit quadratum.Aequum eft igitur a-f/re€tangulum ipfi quadrato c/g. Quadra-
tum porrd c/g/fub duabus reétis lineis c/d/& d/E, per primam diffinitionem fecd-
di cétinetur.Quatuor itaque funt re¢tz lincz a/b,c/d,d g, & b/f:& quod fub extre-
mis a/b/& b/f/re€tangulum continetur, zqoum eft ei quod fub medijs ¢/d/& d/g/
comprehenditur re¢tangulo . Proportionales itaque funt ezdem quatuor reéte li-
nex,pérfecidam partem ipfius antecedentis decimafextz propofitionis:ficut a/b/
ad od,ficd/gad b/£.Sed e/ipfi b/A7per conftructionem eft zqualis : &c/d/ipfid g,
per quadratidiffinitionem.zquales porrd ad eandem,candem habent rationem, &
ezdem ad zquales,per feptimam quinti.Eft igitur vt asb/ad ¢/d, fic eadem c/d ad
c. Si tres itaq; re&z linex proportionales fuerint:&c.vtin theoremate.Quod de-
monftrandum receperamus.
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Problema ¢, Propofitio 18.
18 Data retalinea: dato retilineo fimile,fimilitérg; poﬁmm

“\ rectilineum defcribere.

OR ON TV S.€Sitdatum rectilinedia/b/c/d,data vero linea retae/fiex qua,
vel {upet quam,oporteat ipfi a/b/c/d/reétilinco fimile fimilitérque pofitum defcri- .
bere re@ilineum.Connetatur itag; a/c/rea,per primum poftulatum.& ad datam Dcrfmm
rectam linéam e €& data illius puncta e/& f, datis angulis c/a/b/& a/brc, zquales B3
per vigefimitertiam primi conftituitur anguli,g/e/f'quidéipfi c/asb, & e/frgy ipfi
a/bsc.Et quonid anguli za/b/&a/b/c,per decimafeptimi primi,funt minores duo-
bus rectis:& ipfi quogsanguli g//f/ & e/f/g,binis itidem rectis funt minores. con-
cutrent ergo tandem e/g/& f/g/in continoum retimg; produétz,per quintum po
ftulatum:coucniant itag; ad punéti g.Reliquus igitur angulus e/g/f, reliquo a/C/lz,

- per corollarium trigeflimefecundz primi,& tertiam ¢5-

7° munem fententiam erit zqualis.Aequiangulum eft pro-
/ pterea c/f/g/tridgulum,ipfia/b/ctriangulo. Addatam
| : rurfum lineam re@am ¢/ g, & data illius pun&tae/ & g:

a b e f . datisangulis d/a/c/& a/c/f, zquales anguli per candem
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vigefimamtertiam primi conftitustur,hve/g/quidemipfi drase, e/g/tv ipiacd
& producitur e/hv& g/h,per fecundum poftulatum:donec (veluti priores)congre
diantur ad pun@um h.Erit itag; reliquus angulus quiad h,reliquo qui ad d/confe-
quenter zqualis: & proinde ¢/g/h/triangulum,ipfi /c/d/ triangulo 2quiangulum.

Aequiangulum infuper eft e/f/g/triangulum, ipf1 trian-

gulo a/b/c.Acquiangulorum porrd triangulorum pro-

. portionalia funt latera,qua circli zquales angulos,per
uartam huius fexti. Eft igitur vea/b/adbre, fice/fsad

a b € £ f/gficutinfuper bivadasc fic fg/ad e/gficut praterca

asc/ad czd,fic e/gsad g/h. Et ex zquali igitur,per vigefimamfecundam quinti, fi-
cutbscrad c/d, fic f/g/ad g/ h. Rurfum eft ficut ¢/ d/ad
da,fic g/hs ad hre. Et ficut d/asad asc, fic hresad esg fi-
W ciitg; a/c’ad a/b,fic e/g/ad e/f. Etex zquali rurfum, per
" _ eandem vigefimamfecundam quinti,ficut d/azada/b, fic
hsesad e/f. Et quoniam angulus g/e/f,angulo c/a/beft zqualis:& hve/g/ipfi drase:
totus propterea angulus h/e/f toti d/asb,per fecundam cémunem fententid zqua-
[da ac ab [he og. of lis eft. Et proinde totus f/g/h, totib/c/d/ refpondenter
. arc. ab. Thee. erg. e/f. ; . O, .
zqualis. Angulus porrd quiad fangulo quiadb: & re-
w ' w liquus qui ad h, reliquo quiad d/ zqualis oftenfus eft.
- Agquiangulum cft itaque e/f/g/h/ reétilincum, ipfi re-
&ilinco asb/c/d. Patuit,quod & latera quz circii zquales {unt angulos,cum codem
habet proportionaliaficutabsad brc,fic e/f/ad f/g: ficut item b/c/ad c/d, fic frg/ad
g/h:& ficut c/d/ad dva,fic g/h/ad hrexficut denique d/asad a/b fichsesad e/f. Simile
cftitag; rectilineum e/f/g/h,ipfi re@ilinco asbsc/d,atg; fimiliter pofitd : per prim