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358 Chriftianiflimo ac potentifs.
~ GALLIARVM REGI, FRANCISCO -

huius nominis primo,Orontius Fineus, Delphinas,S. D.

emwnaas) Vm celebres illas & fidiflimas artes, -
W B Francifce Rex inuiiflime, quz fole
d| Mathematice,hoc eft, difciplinz mies
ruerunt adpellari, fub tuo felici pro-
afiterer nomine : raros admodiim of:
M fendicetiam in numerofaauditorum
multitudine)qui fatis fidoac liberali
N animo, tam vtile ac iucundum philo
{fophandi genus, 2limine(vr aiunt)
% falutare, ne diciad illius penetralia,
penitiordq; fecreta, peruenire dignarentur.Cuius adeo miferzac
deplorand infelicitatis radicé, ex co maxime pullulare vel facile
percepi:g fiue inclementia téporis,fiue parentii & przceptori in-
curia, Geometriz nuf{quam preguftauerinceleméta.fine iuorum
przuia,ac exata cognitione:omnis prorfus, nedum Mathematis
ca,negatur philofoihia. Perfcrutatur enim Geometria conti=
nuz,& prout immobilis eft,quantitatisaccidentia:nempe magni-

“tudinum, & figurari rationes,affeGiones item, pofitionéfq; diuers

fas:multiformia ipfarddifcrimina fubtiliadmodi examine difcu-
tiédo.Exordid praterea fumit,a per fefe, & vulgo notis principijs.
& potiflimis dialetices innixa preceptis,ac collecta fyllogifmis:ad

rima demonftrationi infurgiteleméta.a quibus per mediori or-
diné difcurrédo,atq; fimplicia compofitis, & copofita fimplicibus
comparando,progreditur ad vitima:ad propria tandéfingula res
foluendo principia.Quanqui infuper circa intelleétilia & abftra-

 &a,quemadmodii & diuina verfetur philofophia: fenfilia tamé &

ipfi materiz fubietta, veluti phyfica ratiocinatio,{imul attingere
coperitur. Et proinde fit,vt nulla difciplina certior exiftac Geo=
metria®vel quz antiquitatis dignitate precellat.Nulla etiam quz
viresingenijmagisfoueat,augeatlocupletétqs:vel quz ingenium
ipfumad puriora ftudia,omniimg; ingenuarumadinuentionum
excogitationé,adeo facile reddac,acfuapte natura propéfum. Ad-
de quod vfui,& comodo generishumani plurimim cedit. Hinc
=3 20.ij.




preclarailla & coti Orbi decoraliberalid artid facultas, ceterarum
mater & alumna,ad veterd philofoghor&. imicationé, prudétiflima
fanciuic inftiutione:ne quifpid in doGorum, feu(vtvocirymagi=
ftrord admittatur ordiné,ni ci cateris philofophici difcurfus au-
thoribus, {ex prioreslibros geometricord elemétori Euclidis {aleé
-audiuerit.quafi ignoratis Geometriz rudimentis,ad czteras difci
linas preclufa videatur effe via.Cuius rei veftigia, Parifienfisad-
Eu‘;.obfcruat academia.quienim ad laured adfpirit philofophici:
iureiurddo profitétur arétiflimo,fefe prenominatos Euclidislibros
audiuifle. An verd illius elementa, multis abhinc annis,v{g;ad no
ftra viderint(ne dici intellexerine)tépora(paucis forficd exceptis,
quos zquus amauit Iupiter)non aufim honefté cofiteri.Nouerunt
enim finguli,etii exteri:quibus deliramétis n6 modo feecidiffima
iuuend ingenia hactenus torferint,ac pent dixerim deprauarint
pfeudophilofophi,verumetii omnéboni extinxerint eruditioné.
Redit tamé Elus fingulis honos,{udq; dignitas:& in prifting illa
difciplinari fplendoré(reiectis barbaris,ac fophifticis nugis)pau
latim cii¢ta reduci céfpicimus. 1d'q; tuo in primis fauore,aclibe=
rali fuccurréte munificétia,Princeps humaniflime:qui primus in=
ter maiores tuos, non fine magna tui nominisac dignitatis propa
gatione, & incoparabili reipug.cémodo,bonarﬁ literari ftudia }())s
uere ceepifti, & publicisaugere (Profefroribus.ln ter quos,me libera
lia Mathematicard interpreté {imul infticuifti:& preter decreti fti
pendid,n6 afpernandis p}l)crﬁq; donaftimuneribus. Vreigiturpro
mea virili parte,ti erga munificentii tui,tum ergaipfam répub,
debito fungar officio, & preter quotidianas leGtiones,aliquod ho-
minis veftigid,in fidele tuzliberalitaris & clementiz teftimonid,
pofteris relinqud,vt'q; vii ad grauiora ijs fimul apetid,qui mathe-
matici fieri,hoc eft,aliquid fcire defiderit: cofcripfi nuper in fex
(quos paulo ante dixi)libros Euclidis,comentaria admodi vtilia,
dariflimd{q; propofitionum deméftrationes, & fub nomine aufpi-
cidq; tuo feliciflimo tand€ zdidi.cofcripturus deinceps & fuo zdi=
euruis ordine(Deo in primis,& tuo opitulite fubfidio)cgtera mas
thematicz philefophiz rudiméta:quibus ftudiofa iunentus profi-
ciédo delectabitur,& ad vberrimi(vt {pero)prouchetur incremé-
ti.Interea clementiffime R ex, hofce lagorcs noftros, tuz maieftati
confecratos,liberaliter fufcipito. Vale Regum decus,&literari
vinicumrefugium. Lutetiz Parifiorum, M.D.XXXVL




' AD CANDIDVM QVENQVE,AC
?U ~ ftudiofum Le&orem. < :

WNE .}Bfoluimus tandem,candide ac fludiofe Lettor,& tibilibevali admodim
B NEA communicamus animo,toties promifJas,totie[p defideratasin fex prio-
Y @& \res libros elementorum Euclidis,difciplinarum ommium ianitoris dems»
Jhrationes . Quibusgracii ipfius Euclidis citextum fuis locis inferuimus, Y3 cum
interpretatione latina Bartholamci Zamberti Venetizquam vbi geowmetricumvifa
_ ¢ft offendere fenfum, ea quadecet modeftia, fdeliter emendauimus, & Jingula'in
fuam redegimus barmonia.In primisitag diffinitiones ipfasCquee durioris, quam
fuuenum captus cxpofccret,plerunquc Videbantur interpretationis) qua potuimus
elucidauimus facilitate:atquc catera principiorum genera, a quibusWiucerz pro-
blematum atque theorematum multitudo confurgit . Ipforum porrd theorematam
atque problematum [ubtiles difficilé[g demonfRrationes,tali artificio,adedqs ordi-
nato ac facili difcurfu conferipfimus,& couincentibus probauimus yllogifmis (mul
tis tum in melius commutatis,tum recenter adinuentis:nullifque, prater ca que in
ipfo continentur Euclide,fubrogatis principiisy Vvt nemo futurus fit,qui legendo fi-
mul non Valeat intelligere : quique minima addereverbum abfqac temeritate, aut
detrabere fine iaftura poffit. Adde quod ipfarum demonftrationum fchemata fiue
figuras,advigoré artis [eu litera, propria manu depinximus:qud [atis ex omni par-
te buic labori faceremus. Primo itaiuc libro deferibuntus triangula, linee,anguli,
paralleli,necnon quadrata & parallelogramma tum iuuicem tum ipfis comparata
_ triangulis. Secundo,gnomon atque rectangulum diffinitur parallelogrammnic:linea-
rum infuper tum [ettarum,tum coniunttari adinuicems poteflates:hoc eft,ex ipfis
lineis,ac carundem fegmentis refultantium quadratorum & rettilineorum qualita-
tesedocentur. Tertio autem,circulorum perfcrutantuy infpettiones, atgs re€larum
in circulo fubtenfarum,& ipforum angulort tum ad centris tum ad circuli circunfe-
rétiam confiftentium diferimina.Quarto porrd libro, figurarum inferiptiones, atgs
circunferiptiones oftenduntur. Quinto, magnitudinum rationes atque proportio
nes in'niver(um difcutiuntur.Sexto denigglibro, poft diffinitam rationum compo-
[fitionem, linearum proportionalium inuentiones, rationes item atque proportiones
figuraris,mirabili refoluuntur artificio Q uee quidem omnia [yllogi[mis,tum a cas
fistum ab infpeStionibus (umptis(que fidem efficere poffunt)fuo demonfbritur or-
dine.Incepit igitur Euclides a triangulis, & angulis, atque lineis re€lis : propterea
quod rebtilinearum figurarum prima eft trilaterain quam cetere retlilinee figu«
r& refoluuntar . Penes infuper laterum & angulorum diverfam babitudinem, ea-
runde re€tilinearii figurarum attenditur,confiderantivve difcrimina. Bt proinde
liber primus, yniuerfalior eft fecundo,fecundus tertio, tertius quarto: & deinceps
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ita decateris. Nec alienumVelim babeas indicium, de propriis  fingulotum librori
diffinitionibus, Hos autem fex priores libros, ad continuam [peEtantes quantitas

tem, feorfum de induflria collibuit exponere. Nempe in gratiam tum auditorumno-

Jrorum,atque profefforum artium liberalium noftrz pot:ﬂ'imt'tmwt'ucrﬁ tatis Pa-
:';'ﬁmﬁs,gui eofdem libros fuis tenentur interpretari difcipulis:tum etid ob ipforum

ifcipulorum non afpernandam vtilitatem. Poterunt ﬁquidm,corundcm fex libros
rum adminiculo,viam ﬁbi ad\miuerﬁzm parare pbilofophiam: precipue Ariftote-
licam,que geometricum prefupponere videtur auditorem.binc fit, vt iis qui Geo.
metriam ignorant, [ubobfcarus difficilife ideatur Ariftoteles. Quantum igitur
publice fludentium confuluerimus ilitati, quam longe pratereacateros omnes

bac in parte fuperaucrimus : non facile perfuadebitur ambitiofis illis & vaniffimis -

rabulis,qui dum wibil agunt boui, fedvitam protrabunt parafiticam, fuum de om-
nibusimpudenter audent proferre iudicium, Sed tu a’quigimc ac bumaniffime Les
Elor,qui iudicio,doEtrina & eruditione polles,qui boni

lm,mc{gnoms quam pulchrum & quam decorum fit, pro concefJa dexteritate, ceee
teros iuuare mortales:dum perlegeris, & perpenderis fingula,poteris apud te tan~
dem iudicare.Qupd  fi bunclaborem noftrum, tibi pergratumCvt optamus & [pe-
ramus)futurum acceperimus:in veliquos omnes ipfius Euclidislibros nonafperna-
da tibi parabimus commentaria,aliag non minus'vtilia 3 iucunda demic commu-
sicabimusopera. Valeigiturinterea feliciter:& Chriftianiffimo Erancori Regi,

- tiecenati noftro clementiffimo(cuius fauore & auxilio id facimus quod facimus)
. Vit in primis; dein rerum omnium feliciffimi imprecare fucce[Jum. Vale iteri,

Lutctie Parifiorum menfe Oftobri . Anno Chrifli faluatoris M.D. XXX V L.

Ad Inuidum ex Martiali
- diftichon.
Quiducis vultus,& non vides ifta libenter:
.- . Omnibus inuideas liuide,nemo tibi.

@qui femper nofti confu |




INDEX OPERVM, AB ORONTIO FINEO
Delphinate,Regio' Mathematicarum profeffore,in gratiam
ftudioforum omnium haétenus confcriptorum. .

@Quz ab co zdita & iam impreffa funt.

@ Protomathefis,ingens volumen: in quo hac continentur.

De Arithmetica practica,libri quatuor: his qui ad mathematicam adfpirant philo

fophiam haud parum conducentes.

De (En:omctria libri duozvbi de longitudind, planorum,& folidori dimenfionibys.

De Mundi fphara,fiuc Cofmographia,primave Aftronomiz parte, libri quinques -
proprijs eiufdem Orontij commentarijs elucidati.

De Quadrantibus & folaribus horologijs,libri quatuor : in quibus prater aliorum
emendatas inuentiones, plurima fuo excogitauitingenio {citu digniflima,a Mu-
ftero quodam ftatim inciuiliter v{urpata.

@ Arithmeticz practicz ditio fecunda,ab ipfo authore caftigata,aucta,& recogni-
ta,& in fuum candorem reftituta,ac feorfum impreffa.

Quadrans vniucrfalis aftrolabicus,omnibus Europ regionibus inferuiés,cinfdem
& amplioris cum ipfo Aftrolabio commoditatis.

Commentaria,fiue demonftrationes in fex priores libros clementorum Euclidis,
prfenti contenta volumine.

Acquatorium Planetari, inftrumento quadrangulati & altera parte longiori com-

fum. -

@ Almanach c3iunctionum &oppofitionum Luminarium,cum ijs qua ad ecclefia-
fticum pertinent computum: xxxv. annis inferuiens. :

Aliuditem almanach vniuerfale,vtiliffimis refertum cémoditatibus: ad plures an-
nos inuiolabile,& tam latiné quam gallice confcriptum.

@ Charta fiuc Chorographia Galliarum,clegantiflimé depicta. .

Vniugrﬁ zlrbis defcriptio, gemina cordis humani figura, & vnico papiri folio com-

rehenfa. ‘

Ea%cm orbis defignatio, ampliore & vnica humani itidem cordis cffigie coextenfa.

Viaticum divi Pauli: fiue terrarum ad facrz {cripturz intelligentiam neceflariar@
Chorographiam primus zdidit. - : ‘

Nunc veré promiffa Terr fanétz Chorographia, ad verum (quoad fieri potuit)
defcripea {culpitur:& propedicm emittetur. ' .

Acdidit & alia quimplurima minutiora opufcula(etiam gallica)quz longum effet
recenfere.Singula quog; figuris clcgitiﬂgmis,propria manu depiétis, illuftrauit.

- @Aliena per eundem Orontium emendata. -
Compendium {phzrzIoannis 4 Sacroboannotationibus & figurisornauit. -
Theoricas j)lanctarum Georgij Purbachij,fcholijs,ac figuris non afpernandis cla.

riores reddidit. , '

Arithmeticen Toannis Martini Blafij,primus in fuam redegit harmoniam, & figu-
ras admodim neceflarias cum numeris adiunxit. : .

Margaritam infuper philofophicum F. Gregorij R efch.Cartufiani,fus integritati
reftituit:& non afpernandis illuftrauit appanicibus. '

Emendauit & varios fub praloauthores:quos data pretermittimus opera.

@ Qug nic auté ipfe moliatur Orontius,fequéti difces priuilegio.
Proximo difticho,corrige.& non legis ifta libenter.

\



- @Coppfc du priuilege de ce prc('entliure;&. o

" aultres oeuures contenues en icclluy.

FI‘ an CO'yS. Par lagrace de Dieu Roy de France,au pre-

uoft de Paris,Bailly d¢ Rouen, Sencfchal de Lyon.Et a tous noz aultes iufticiers,
officiers,oua leurs licuxtenis quil appartiédra,{alut.Noftre cher & bien ame mai-
ftre Oronce Fine,leteur ordinaire de par nous es fciéces Mathematicques,en no-
ftre ville & vniuerfite dudict Paris:Nous a faict entédre,que aucc grit peine & la-
beur,I1a fai¢t &copille pluficurs liures & cartes,intitulez ainfi gl {enfuit,aflavoir.
Les cométaires fur les fix premiers,& dixiefme liures de Euclide:& fur la perfpe-
¢tiue dicelluy. T'rois liures,touchit lart de fcauoir mefurer toutes I5gueurs,plates
formes, & corps folides.Cinq liures,fur la Cofmographie ou Sphere du M éde,con
cernans la premicre & principalle partie Daftronomie. Vng Aftrolabe nouucay,
auec le liure de la declaration dicelluy. Vng quadrant rcprcl%ntit ledit A ftrolabe,
auec fa declaratid,tant en Latin que en langaige Fricoys. Vne ocuure trefutile fur
Ia theoricque des Planettes,auec les tables & inftrumens a ce requis.Vng Acqua-
toire,pour {cauoir le cours & mouuement defdictz Planctres:auec vag Directoire.
Le tout nouuellement excogite,par ledié Oronce:& les liures declaratifz diceulx.
Vng almanach a pluficurs annees,fort vtile. Plus oultre lefdi¢tz liures, aredigez |
en forme de deux gris rondeaulx hemifphericques,la defcription geographicque
de tout le MGde. Auffi la defeription & Carte de Europe,le plus au vray diftinéte
quil luy a efte poflible . En tous lefquelz liures & cartes fufdiGes , font contenues
plufieurs bonnes ocuures de trefgrant prouffit & veilite:a linftruction,cdification,
& recreation des bons efperitz,qui fe vouldront applicquer a les veoir & entédre.
Nous fuppliant & requerant, que a cefte caufe luy vucillons permettre la publica-
tion defdi@tz liures & cartes, par noftre Royaulme . Pource eft il,que nous ce
confidere,defirans fauorifer & gratiffier au labeur dudi¢t Oronce Fine . A icelluy
auons permis & oftroye, permectons & o&troyos,voulons,& nous plaift:Que par
tel ou telz des imprimeurs iurez de noftredict Royaulme que b luy femblera, il
puiffe & luy loife fairc imprimer le(dictz liures & cartes des intitulations deffufdi.
¢tes.En deffendittrefexpreflemét a tous aultresdibraires & imprimeurs de noz vil
les & vniuerfitez quelz quilz {oient, finon celluy ou celux quien auront charge de
par luy.Que durit le téps & terme de dix ans prochain venis,Ilz nayét a impri-
mer ou faire imprimer,vendre ne lucider lefdi&tz liures & cartes fufdictes,fur pei-
ne damende arbitraire & de céfifcation diceulx liures & cartes. Si voulons,vous
mandons, & a'chafcun de vous en droiét foy & i comme aluy apparticndra,QFc
de noz prefent grace conge permiffion &o&;:z;vous faites fouffrez & laiffcz Ie- |
di& Oronce Fine,iouyr & vier,Et icclles nofdiétes deffenfes: entretenir, garder,&

obferuer de poinét en poin&, fclon & ainfi que dict eft cy deflus.Ceflans tous aul-
tres empefchemens au contraire.Car tel eft noftre plaifir. Donne aValence,le cin-
quiefne iour de Septembre,Lan de grace mil cing cens trente fix.Et de noftre re-
gne le vingtdenxicfme. Ainfi figne . ‘

Parle Roy,mo'nfcigncur le Cardinal
"de Loyraine, & aultres prefens.
Preudomme.

‘ Etfecllc a ﬁfnplc queue de cire Taulne.
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Oronty Finet Dclphinatis, Re-

GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

=R 3,%{{,3}7353

ris,In Primum elementorum Euclidis,Demonftrationes, .

@ Principiorum Interpretatio.

ECEPTVMEST ABOMNIBVS,VNAMQVAN:
que difciplina propria fibi védicare principia:que etfi nulla prorfus
videdtur indigere probatione,ex ipfis tamen {aneq intellectis prins
PA| cipijs,ad ea quz eadem confequiitur principia,deucnire vel facile ¢§
s tingit.Idcirco general€ principiorii geometricorii elucidationé,pros

| theoridmve in fex priores libros geometricord elementorii Euclidis
| Megarenfis (quos in gratiam ftudioforum omnium fufcepimus ins
terpretidos )przmittere : at intelleCtualem illam magnitudinum,

- & fgurarum cGtemplationem(prius,quim ad propofifionum expofisionem deueniarhus)

rudioribus geometricarum {peculationum ryrunculis aperire, non duximus importunum.
CTriplicem itaque principiorum offendimus ordinem: vepote, diffinitiones, terminorum
naturam exprimentes:poftulata,ex ipfis colledta diffinitionibus:& effata,feu cGmunes fens
tentias,quz dicuntur axiomata In primis ergo diffinitiones:dein reliqua fuo declarabimus
ordine. €A nimaduertendum eft igitur, fubieGtum ipfius Geometriz fore magnitudinem, &
numero quidem& materia feorfum abftratam.Magmitudinis auterh,triplex affignatur dis
menfio. Aur enim magnitudo longa tantim imaginatur:aut longa, & lata: vel denique lons
83,& lata,fimiilque profunda,fiue crafla abftrahitur. Quorum omnium mediatum vel ims
mediatum principifi,punétum(alias fignum effe dicitur.Fingitur enim magnitudo per con
tinuam fuiipfius diuifionem(quiquim in femper diuifibilia diftribuatur) deuenire randem
ad partem minimam, quz videlicet amplius diuidi non poffit, ac fi foret omni dimenfione
priuata: inftar quidem vnitatis in difcrera quantitate . Ve quemadmodiim ex vnitatis muls
tiplicatione,omnis conficitur numerus:haud diffimiliter ex huiufcemodi parte,vel indiuifis
bili nota, per abftraum feu tranflumptiuum eiufdem notulg motum,omnem effingamus
oriri feu produci magnitudiné. Hanc itagg magnitudinis partem minimd, fiue notuld indis
uifibilem feor{um abftra&am, pun&um adpellamus:& ab Euclide ita primiim defcribitur,

@De puntto,linea,atque [uperficie, Diffinitiones,

Qzvuddr v % uigos dvilr.
ooy by x utgos el Pundtun

1 Pun@Gumeft, cuius pars nulla. -~ . :

. Id eft,quod abftratti i cStinuo,velue ipfius ¢Stinui pars minima,omni dimé&fione priuas
¢ii imaginatur @Ex cuius quidé pii&ti abftralto defluxu, per infinicd fuiipfius multiplicatio
né,longitudo dimenfiond primaria c3ficitur:qua Lines vocitatur, in hunc diffinita modg,
regppid, uinos dzraris. i - .

2 Linea vero,eft longitudo latitudinis expers. '

Cuiiuflibet dis
feiplihe proe
pria récipiens
da fore ptinci
pia.

Triplex ordo
principiorum
geometricos
Tum.
Geometria
fubieGum. -
Triplex ima
gnitudiane dis
menfio.
Pa&d omnis
magnitudinis
principium.
Pi&icii vnis
tatecompara
tio,

Vi lifes ei
un&o defcrd
e,

- Hoc eft latitudine ptiuata.Cfi enim puné omni cateat dimfione:fiio flugu,feu erfliny

ptiuo motu,caufat tantummodd longitudinem.

Uregupis & wlogro,emuan.

3 Linex autem limites, funt pun&a.

Incipit enim a punéto,& ex infinitis conficitur pundis,in pnn&timg terminatur.Omnis
porrd linea,vel recta,vel obliqua venit imaginan(ﬁ. ' -
. l.io



2 GEOMET. ELEMENT.

ey ypanpi ionvng ifioow 701519 \auns omualoig xaTouL.

Re&alinea eft,quz ex ®quali fua interiacet punéta.
Vitpote,quz i pun&o in piiétum breuiffime ducitur,ipfa terminatiua pun&a intermedijs
zquali pofitione c8ncétens:vti fubfcripta a/b/c/linea reprefentat. Cium igitur a dato piicto,
Refa linea in datum quodciique punétum vnica fit breuiffima via:fit, vt nulla reta linea re&ior detur
non daturres altera, fed quotquot ab eodem puntto ad idem punétum producentur linez rectz,in ynam
Gior. eandémap lineam re¢tam coincidant.Secus eft de obliqua: qua 4
per contrariam ipfius rectz diffinitioné facilé defcribitur.nam . d
Obliquarum ab eodem pun&toad idem punctum,infinite produciitur oblis /
linearii infini> qu lnex,qua circunferentiarum portiones adpellantur: dan¢
ta diverfitas. tiirque obliquis obliquiores. Veluti, quz ab eodem piifto /ad
. unéum < per ipfum d/ protrahuntur, oftendunt. €Ex linez autem imaginario fluxu,acfi
- Supficiei abs {3 edentium adinuicem linearum veftigium relinqueret , latitudo dimenfionum altera res

?c::}t::a des fpondenter acqqiritur,defa'ibiuircp fuperficies.
. QEmPoran X isr, o uixos wgd ATV aror Lxal. . .
Superficies eft,quz longitudinem, latitudinémg; tantum habet.

Quz ciim exordiatur 4 linea, & ipfius linez terminatiua punéta,ad motum ciufdefn ,res
&am vel obliquam lineam defcribant,in eadémque linea mota quiefcat ipfa fuperficies: res
linquitur euidens qudd
Uemeardas méog o 3p apued.

Superficiei extrema funt linee.

Porrd cim linea,ad defcriptionem mota fuperficiei,recta fuerit, at in longum linea re«
&z vniformiter, breuiffiméque traducta: fit fuperficies,qua plana dicitur, & in huac diffis
nitur modum,
eniodys A morad, s kmig dffaow 7ocls (@ g & 9dxs Lya
Plana fuPcrﬁcics eft,quz ex zquali fuas interiacet lineas;

Ideft, quz pcr'totam retam lineam quaquauerfum accoms
modatur , nullo prorfus inflexa curuamine: veluti obiecta {us
perficies e/f.

d
b c

Curua fupers Hinc curuz fuperficiei diffinitio, per contrariam elicitur imas
ficies. ‘ ?nationcm:quz ex ea parte qua circunfletirur,cScaua: forins
ecus autem, conuexa nominatur.quemadmodiim tibi repras
fentat figura g/h.

€Ex fuperficiel deni ﬁuxu,foﬁdum fiue corpus trina dimés

fi‘;l;"l““m 0 fione,vtpote, longitudine, latitudine, atque profunditate cons
tentil,abftractiue defcribitur.Quod vel vnica tantummodd fus
perficie,vti fphzra k:pluribifve fuperficiebus,vt cubum leers
minatur . Sed dehis in pofterioribus libris ipfius Euclidis tras
Vnde fuperfis &andum . Igitur pro linearum atque fu iestin varietate,

cierfi&corpe  diyer{6que eorundem moeua, feu:abftracto defluxu - varia, & infinitz tum planorum
ritdadiey o n eriam folidorum, hoc eft {uperficierum & corporum abﬁP::;?mr multit‘ndo[,,pro lu'm:

feas. _ tum & angulorum varietate,diuerfis expreffa nominibus.

 @De retlilineis angulis..

Anguluis, - CANGVLORVM IGITVR,QVIDAM PLANI: QVIDAM VEs
Planus, 1 folidi. Planos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau
Solidus. {1 eur inclinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cScurfu fis

gurantut : de quibus in poftremis elementorum libris. Nunc itaque de planis traltandum

Anguloriiori angulis. Pro quorii elucidatione animaduertendum eft,quoties linea re&ta, altero limitum

gonotanda. manente fixo,altero autem moto,complete circunducitur: defcribi fuperficiem,quz circus

lus adpellatur.vtpote,fi a/b/ recta,immoto pun@o a,ex by in c,per d/ & e, rediens tandem

6

7
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in b,circum idem punétum a,complet? reuoluatur: defcribens
. planum circulare b/czd/e.Nam punétum b hoc modo circitdus
&um, lineam efficit orbicularem,quz circunferentia dicitur:&
immotum punftum a, medium,fiue centrum eiufdem vocatue
circuli. Hinc orta eft fubfcriptacirculi,& in ordine decimaquin

4 A b ta diffinitio . Prius qudm autem eiufcemodi linea vniuerfism
\ ' compleuerit orbé, diuerfas cum prima & relictalinea facit ins
\‘ ~ dlinationes,nufqui ab immoto recedendo piicto. Hac igitur
linearum {uper eodem plano fefe ita contingétium inclinatio

‘ mutua,vel incinationis habitudo (vt linearum a7 bs & ase/ vel

we/& 2/d) & non in dire@um conftitutarum,hoc eft,ynam eandémque rectam lineam mis
nime cfficientium (cuiufmodi funt /b/& a/d,vel 3/c/& ase)planus vocitatur angulus:qui ab
fpfo Euclide,hoc modo confequenter diffinicur,
Qemiwedd & worfuyichr & of ddoing Vo yoopulr ealoncior dMiAGr, 1 ui b’ & Ifus
Rapotor mess dMIA e’ PR Yegeuudr xhias.-

8 Planus andgulus,cﬁ duarum linearunr-in plano fefe tangentium,
& nonin direGo iacentium,ad alterutram inclinatio.

Hazc autem inclinatio de reis lineis potiffimiim venit intelligenda: tales enim anguli in
his primis fex libris geometricorii elementori pracipu¢ confideratur. Hinc dicit Euclides,
oror & i wui oo 70 woriar ypg et BiSKioes Saan, W pesrisieos KAd ) N wrin.

9 Quando autem quz angulum continent reGtz line® fuerine,re-
¢ilineus angulus nuncupatur.

Qudd fi ezdem lincz datum efficientes angulum fuerint obliqua,fiue curuz:cliruilineus Planorum an
dicetur angulus.quales funt qui & dircunferentiarum caufantur interfertionibus. Si autem gulori divers
_ JA_N.O V L ex recta & curua angulus ipfe fitas
Redtilinei. Curuilinci, Mixtl  cSficiatur: is mixtus venit ads
pellandus . Veluti funt anguli

\ ex dimetiéte,{eu chorda,& ars
AN ) cubus circulorii compyehentfi.
) Potiffima tamen inter planos
' angulos,reétilineorti apud Ges
ometras ( vti fupra diximus)
habetur confideratio.

@Penes quid retlilineorum angulorum attendenda Magnitudo.

GCVIVSLIBET IGITVR ANGVLI PLANIT RECTILINEI MA
guitudo fiue quantitas,dicitur arcus circuli,ab ipfis lineis retis datii efficientibus angulum

comprehéfus:circuli inqud,cuius centrii ad concurfum di¢tarum !inga@..wf’& qui
ad completam minoris earundem linearum teuolutionem defcribitur.Si dat itaque linez A"E,’“”

retz angulum continentes,quadranté adamuflim comprehendant ipfius circuli: huiufmos Reétus,
diangulus retus dicitur. Si verd arcum includant quadrante minorem:acutus.Quoties aus Acutus,
tem idem arcus,quadrantem exuperauertt circuli:datus angulus nominatur obtufus.Quod Obtufiss-
ex ipfo facile colligitur Euclide,cium dicit,
Qo & Nan'\x’ NI&ar seFaom Tols Ldufng iy Tozes GAANA es oy, opIntcw sk~
“Hpg TR iwr wondrag) kidesuxte K8dx,ug3nTos xardmou (¢’ ir iQisser.
10 Ciim ver rectalinea {uper reGam confiftens lineam, verobique Anguli reai
. . . . - nitio.
angulos adinuicem zquales fecerit:rectus eft vterque zqualium iy
- . . . - 4]
angulorum.Et que fuperftat recta linea,perpendicularis vocita- diculags. '
tur,{uper quam fteterit. : ’

a.ij.\



Cur dnes ans
guli reci inui
<€ zquales.
Acutorum &
obtuforuman
loril diuers
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4 GEOMET. ELEMENT.

Cuiufmodi funt anguli b/ & a/b/d, a reéta a/bs fuper res
&am c/ds ad perpendiculum incidente, caufati. Fit enim recta

a
«/d, in quam cadit a/b,dimetiens circuli, & circundu@®a b/a,cirs
ca punétum b/defcripti. Nec poffunt jjdem anguli a/b/c/ & a
_r\ L

b/d/ adinuicem zquales efle, quin vterque quadrantem inclus
dat circuli: & a/by re&a,ﬁ;Pc:- rc&amecﬁ/ a

perpendicularis exis
ftar. Ex quibus infert confequenter,quod pes

Qasbrca morle isin paler ops. —
Obtufus angulus,maior eft recto

Vt angulus e/ £/ g,includens arcum e/ g, quadrante maiorem, defcripti circa punéum &
circuli. Dicitur autem idem angulus ¢/f/g/obtufus: quoniam e/f/& fig/lineg reQ,0btufam
extrinfecus faciunt inclinationem.
Qofan X, x I dosar op3is.
Acutus vero,minor eft reGo.

Veluti angulus e/f/h:cuius arcus e/h/eodem crculi quadrante

minor eft. Vnde fit,vt ¢/£8¢ f/h/ reCtarum linearum indlinatio, : .
in acutam conueniat habitudinem.Quanto igitur obtufus an-
gulus e/fig/maior extiterit,tanto minor erit acutus e/f/h: ipfa
9 ' h

porrd linea e/fincidens in g/h/vocitetur. Et j:onii ciufdem

circuli quadrantes funt adinuicé @quales:non datur propterea g
reCtus angul® altero retior angulo.Secus de obtufis,vel acutis
angulis:quonid arcus circuli quadrite maiores, eodémve quas

drante minores varij funt,atque infiniti.Linearum itag maior
aut minor, longitudo,quemadmodiim nec magnitudo circuli,angul non immutat:hoceft,
neque matorem,neque minorem eundem efficit angulum.

@De termino & figura,
€CVM AVTEM OMNIS MAGNITVDO FINITA SIT, ET
terminata:diffinit c5fequéter Euclides ipfi® magnitudinis terminii,in hiic qui fequit modd,
Qogos i mis ks wlpgys. ~
Terminuseft,quod cuiufque finis eft.

Vtpote,punctum ipfius linez,linea fuperficiei, fuperficies denique folidi:quemadmodim
ex eorundem abftractiua defcriptione facilé colligitur.Itaque
Uz xipe isi,10 omd Ti0g d v Spor Tepragulvor.

Figura {ub aliquo, vel aliquibus terminis com rehenditur.

Sub aliquo quidem,vt planii circulare,vel folidum fpharicum:{ub aliquibus verd.t trids
gulum vel quadranguli inter planas,& cubfi aut pyramis inter folidas,& qua funt ciufces
modi. Sed de planis figuris,atq de lineis & angulis in eodé plano conftitutis;his fex prios
tbus libris determinandum.

@De circulo,cisifque partibus. . - -

" @INTER FIGVRAS,QVAE PLANAE VOCANTVR,EA DICI

tur effe fimpliciffima,quz vnico comprehenditur termino:cuiufmodi videtur effe circulus.
Hunc itaque primtm diffinit Euclides, o |
@xihes st aipee duSianddr, iz ks ) painiciis BOYAQSUvor, ¥ xahdTecs Ui pan,
mods i Q" ohos aapals PR i s % ageeTog xairou, Meiaou ocd Meawfillsouus K oy, iroee
aMirougaol. / .
Circulus, eft figura plana,vna linea contenta, quz circunferens
tia adpellatur:ad quam ab vno punéto introrfum medio exiftéte,

In
[

I2

’

I3
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omnes prodeuntes line,in ipfius circuli circunferétiam inciden

tes,adinuicem funt zquales.
Hec diffinitio,ex data nuper(cim de planis loqueremur angulis)abftra&iua circuli defcris

ptione fit manifefta. Ciim enim a/b/reta linea data, circum &/ punctum complet? reuoluis -

tur : punétum b/ fuo motu circunferentiam caufat, & immos
turh pun&tum ¥ in circuli centrum permutatur. Hoc itag cirs
culi centrum, fecundum longituding ipfius asb/rectz linez das
tx, ex omni parte diftabit a circunferentia. Ex quo necefflum
dl a b eft,omnes rectas lineas ab ipfius circuli centro in circunferens
tiam eiufdem incidentes, fore cidem ab (ex qua circulus des
fcribitur) arque adinuicem 2quales. Hoc eft, eiufdem circuli
circunferentiam 3 {uo cétro zqualiter vndiquags diftare. Hinc
3 dicit confequenter,

korrpor X 7 xdike, cuudor rararees.

16 Centrum verd:ipfius circuli, punctum adpellatur,

De puncto medio velim intelligas: vt punétum a, in obie@a circuli figura brc/dre. Linez
nanque limites funt punéa : quorum immotum(circa quod videlicet alterum in circuli des
fcriptione circunducitur)in medio permanet,& centrum efficitur circuli.

@orsiustpos & 7 xind, s B3ax Tis, Nk 78 karr g yulow,ny magerovulvn £4° g7 oo
7ol pign U i 7 KAy Teearpd o, N Tag vaud Y Toitra To0 wikhar.

17 Dimetiens circuli,eft reéta quedam linea per centrum afta,& ex
vtraque parte in circuli circunferétiam terminaca, quz circulum

bifariam difpefcit.

Cuiufmodi eft linea b/d/fupra feripti circuli bre/dre,per ascentrum vtrinque producta: &
quzcunque illi fimilis. Dimetiens enim,fiue diameter, proprié circulorum cffe videtur:dia:
gonius autem,retilinearum figurarum:axis verd,folidorum. '

@ puenikhior &, is1d BRI uloor gei et " 7% T Al B ) s gpAxuCarouung
oz THS T xiKA» B PLpd s’
18 Semicirculus,eft figura qua fub dimetiente,8¢ ea que ex ipfa cir-
. culi circunferentia fublata eft,cétinetur.
Vt ea figura, quz ex fihs dimetiente , & dimidia circuli cirs
cunferentia f/ g/ h/ comprehenditur . Semicirculus enim ciim
‘ y fit dimidium circuli: non poteft alijs lineis quam dimetiente,
£ . & media claudi circunferentia.
Cruiipo: xidke s wduusagulvor nmim K9dao wod xkhy BRUQupdas.
19 Sectiocirculi,eftfigura qua fubs rectatinea;& circuli circunferen-

tia aut maiore aut minore femicirculo,continetur. |
Ciim enim re&a linea per circuli centrum minime ducitur;
vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:ea circulum is
pfum in binas partes difpefcit inzquales , qua circuli fe@ios
" nes adpellantur . Quarum ea qua centrum indudit circuli, vt
k//mvobieétz defcriptionis,maiot dicitur: reliqua verd, ve k/
n/m,minor adpellatur.Ipfa porrd linea recta k/m,chorda fiue
fubtenfa: & comprehenfa circunferentiz pars, arcus refpons
denter nominatur.
0 QOe rettilineis figuris.
CPOST CIRCVLAREM FIGYRAM, QVAE YNICO CLAVDITVR
' a.iij.

¢

1

=
-]

Dimetictis 2
diagonio& as
xc differétia,

Chorda;
Atcus,
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e limite,{uccedunt re&ilinez,hoc eft,rectis lineis terminatz figurx, variam quidem, pre lates

rii numero,anguloriimve qualitate,denominationé obtinétes:que itaab Eudlide diffinidtur,
Covd ypqupa gparTe , 7o oz & %air wdusulva.

. Re&ilinez figure, funt quz fub reis lineis continentur. 20
T'"““Zﬁ’ DPorro inter reftilineas figuras. primum locum fibi vendicant trilatera,fub tribus rectis lis
gzxﬁr;,i;‘;‘ neis comprehen{z. Quoniam fub duabus lineis rectis non poteft cStineri figura, per ipfius

linc rectz defcriptionem. Subiungit itagg generalem trilaterarum figurara diffinitionem.
C relmAbog 1,7 ozt TEdY. , _
Trilatere figure, funt quz fub tribus reis continenturlineis. 5,

His fuccedunt quadrilater2,a quaternario laterum numero denominatz. :
Qrerpdzifopg R,70i a8 Teasdgar.

Quadrilater figure funt,qua fub quatuor comprehéduntur re- 2
¢&is lineis.

Et quoniam re€tilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additios
nem,infinita videtur excrefcere multitudo,quam fingulatim defcribere, longum nimis vel
impoflibile foret: idcirco reliquas omnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffis
nitione complexus eft, ‘

UroavzAivpg &, 70 8 wA 10rar & TeasHoor 83ady w9 +Wx. -
Mulrilaterz figure, funt que fub pluribus quam quatuor reétis ,;
lineis comprenenduntur.

Qua quidem multilaterz figurz,longe facilioté ab angulis,§ ab ip fa laterid multitudine,
fortiuntur noméclaturd:vtpote,pentagona,hexagona,heptagona,octogona, &c. Sunt enim
in rectilinea quacungg figura tot anguli,quor & latera. Cum autem omnis multilatera
figura immediate refoluatur in trilateras, vel partim in trilateras,partim verd in quadrifas
teras: {ubiungit propterea primiim trilateraril, deinde quadrilaterarum figurarum,rum ab

‘Trilatc‘rarﬁ ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilaterz figure, aut tria’la
figurarii d las tera funt adinuicem @qualia,vel duo tantlim,aut nulla.
teribus ditcris - ' ‘ > N A R P E- - e ’
mina. 1ér & Tecmigor sguaiTor,iczmAdsgor uls Teimwrir Loy, Gas oo a9y A O
Trilaterarum porrd figurarum,zquilaterd eft triangulum, quod 24
tria continet ®qualia latera. .
Veluti fubfcripra in exemplum trianguli figura /& qua illi fimiles.
Quoverls £,8 ToiedVo pdrac ires S a9y AL QYs.
Ifofceles auté, eft quod fub binis tantd ¢qualibuslateribus coeinet. 25
Cuiufinodi funt triangula b,c,d,ad clariorem fingulorum éuidentiam depicta.
Cexarnror X, Tois Tods &rfm;'éggr:ai\é\»eg';. _ . .
Scalenum verd , eft quod fub tribus inzqualibus lateribus con- 26

. uq

tinetur. s fomteialees 3 Be 8

ieta e,f,g triangula:& qua {unt etulces RIAN ) GVLA,
m‘;:ﬁo,bxb ;ﬁ;;l,;%is autem toti:}cm differentias ué- oy Aequi/ \ateme 5>
nancifeitur ipfa triangula.Omais fiquidem eris 5 8.3,
angull, vel tres anguli funt acuti , vel vnus res 5 *S
&us & cxteri duo acuti , aut denique vnus obs i
eufuss & reliqui itidem acuti: duos enim reftos 3 c —/

-~ 0" < ﬁ‘e/ hiae

aut duos obtufos, vel vnum re&ii & vnum obs

tufum anguld in triangulo offendere nd eft pofs | '
fibile.Hanc igitur angularem trilaterarum diffe ]\ Sca—/ \\l" M

rentiam,ita {ubfcribic Eudlides,




LIBER I o 5
Ceri & PR Teroipor guuolmor, dpSorwrior s Teimerdy s, 7 Caor o910 moviens. *
27 Amplius trilaterarum figurarum, re¢tangulum triangulum eft, ;{;’fﬁ:{‘zb
uod re&tum angulum habet. | : ‘ antulis diffes

Vi ifofceles b,vel {l'calcnum triangulum e,proxima diffinitione defcriptum. rehuia.

Qaubrvrinor & 10 <aor ki BAany rwviar.

28 Amblygonium autem,quod obtufum angulum habet.

Veluti antecedens ifofceles d, fcalentimve triangulum g.

Qofvwiner &, 70 (as ifdas’ Laor wrias. S
29 Oxygonium vero,quod tres habet acutos angulos.

Cuiuimodi funt zquilaterum a, & ifofceles c,atq triangulum fcalenum f:& quz eis fimi:
lia funt triangula. Omnis porrd trianguli vnumquodque latus,cateris duobus exprefis,
bafis vocitatur. Sequitur itags,re@agula & amblygonia triangula:fore tantummodo ifofces
lia,vel fcalena.Oxygonium autem:& zquilaterum,& ifofceles, & {calenum offenditur trids
gulum Quemadmodiim ex fuprafcriptis triangulorum licet elicere figuris. @Haud diffimi- .
lx:tcr quadrilaterarum figurarum,tum ab angulorii re&titudine vel obliquitate,rum ab xquas Q‘!adz}a" ’
htatti vel‘ inaequalita'tc lareruml,fhccedentia col'liguntur difcrimina. , - ' ;la-l“(;[i?-cri%ll:i!:;
Qrér & nGamAVpar gp ot mor, Terpgnarer uls Lswr,d iadmAbpor 7 st Spdowarior.

3° Quadrilaterarum autem ﬁgurarum, quadrati quidem eft, quod

& :equilaterum‘ & re&éngu um eft.

Veluti quadratum h. Omnnis itag quadrati vnumquodque Radix quas
) latus,radix eiufdem indifferenter-adpellatur Fit enim quagra; drati,

h k | tum, ex datalinea refta abftrattiue in feiplam rectiflima du-

éta: quemadmodiim numerus in feipflum ductus, quadratum

efficit numerum. S ' .

- Eempounnes &5 Spdorinor uld sx Faéwﬂ\&gord}'_. ,
3t Altera parte longius, eft quod reGangulum quidem,at 2quilate-
~ rum non cft. ' : ‘

Quemadmodii fuprafcripa figura k, quoad angulorum re&titudinem conueniés cum ipfo
quadrato,diffidens autem ex parte laterum.

@riuBos .3 iadmrtogor s eix dpForsivior X.
32 Rhombus,eft quz zquilatera,at retangula non eft. ,
S "+ " Cuiufmodi eft figural. CSuenit itaque rhombus cum ipfo
y/ m ” quadrato, in fola laterd zqualitate: habet enim duos obtufos,
/ . & totidem acutos angulos,quatuor re€ ’to'fum fimul efficientes
: quantitacem. . T Lttt
QropLoads & 70 1ls & o’ Aarrior DAL s W wriae’ iGes aMiAaces Lagh,0 v ladaAsh-
por s, 3¢ dpSorwinior, ' ‘

Bafis tridguli

]

3 Rhomboides verd, eftqua ex oppofito latera & angulos habens
zquales,nequeaquilatera,neque rectanguld eft.
Quemadmodim fupra depita figura myreprafentat. Stintque hzc omnia nuper enarras
ta quadrilatera,parallelogramma : id eft,quorum oppofita latera funt adinuicem parallela, Parallclogras
feu zquidiftantia Neque plures quadrilaterarum & regularium figurarum contingit inues ™2
niri differentias:hinc dicit Eudides, R . ' " -
Crx & muog e ~I kAo, Tox DX KA. :
34 Prater hzcautem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantur.

-

s a.iiij.
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In quibus videlicet nulfa oppofitorum vel faterum,vel angus ‘
ford fimul obferuatur @qualitas,fiue refpSdentia: veluti funt
w & o, & quazcunque cis fimiles quadrilaterorum defcriptios
nes. ,

@Parallclarum linearum diffinitio Vitima.

s Maol dar B0Ges od Tivg of 76 el ot Sonu, w InSamiunlion lr’ kva
por 10" amex Tl ulgn i unkimog ovpmiafza dMinaus. -
Parallelz reGtz linez funt quz in eodem exiftentes plano, & ex 35
vtraque parte in infinitum produéte,in nulla parte concurrunt.

Quales tibi reprafentant ¥bv& /d/ linez rectz. In quarum ‘
videlicet alteram,vtpote a/b,retalinea e/frad zquales feu res
&os incidés angulos:& cii reliqua c/d/rectos itidem vel zquas
Ies angulos efficit. Ex eo enim, alterius in alterd zqualis vtros
big furgitindinatio:vnde fit,vt ipiz datz linez in infinitii ex € -t K S
vtrag parte produftz, zqualiter feu paralldlice diftent,nufs ; ‘
quam adinuicem concurrentes.

Quimiparx.  Poftulata. |

oms

a

ORONTIVS.

ECVNDO LOCO,SESE OFFERVNT POSTVLATA: QV@E
S petitiones & ndaullis :chlgdlitur. Sunt autem poftulara,generales quedam propofitios

nes,ex ipfis colleét diffinitionibus:qua pendenter ab auditore concefl, poftulantur
affumuntirve in ordinem feu rationem principij.Primum itag poftulatum,eft uiuﬁzz_odi,
QHT00,&F Murms aaues WY mxr aupeior KIdxy Yok Ky Eyctydr.

Ab omni punéo in omne pun&um, re&tam lineam ducere 2
Poteft enim datum quodcungg punctum, in aliud quodlibet e

unctum,etiam vbilibet imaginacii,per viam abftraétiue flués /
ﬁo breuiffimam:re€tam defcribere lineam.quemadmodiim ex , —
quatuor primis licet elicere diftinitionibus. Admittéda eft itag \

lineare&ta quantalibet,ac quibus voluerimus punétis, vbilibet
indifferenter terminata.

kol Teavpgsulvn KIanr e 7o ® oUriges ix”’ Widao ixgdmar. ,

Re&tam lineam terminati, in continuum retimg; producere. 2
Nam vtrung pun&um ipfius datz re@z linez terminatiuum, per reftum ciufdem pun¢

&i defluxii,quantumlibet abftra&tiud continuati: poteft ipfam 2 '

datam lineam re& efficere [5giorem. quemadmodiim exdata o
linearum retarum colligitur defcriptione.

@xees U 0817 Po 1 dlgsipeaT KRS 109 Pueeu.

Omni centro & interuallo circulum defcribere. s
Hoc eftlicet vbicunque volueris centrum defignare circuli,

& circa idem centrum,ad liberam femidiametri quantitatem,

ipfum figurare circulum. Aut (fi velis) ex data quacunque lis

nea reta terminata, altero eiufdem linez termino vbiuis cols

locato,per completam ipfius linez circunduétionem,circulum

defcribere. Admittendi igitur funt, liberae quanticatis circuli,

pro data femidiametri vel interualli magnitudine.

@kl mioou ocd Sphocd roviews oot dMRAGLs o ,

Omnesangulosrectos adinuicézquales effe. 4 1
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Cum enim dati cuiuflibet anguli reéti magnitudo quadrans exiftat circuli, ciufdémeg cir+
culi quardrantes fint adinuicem zquales:fit vt inter quofuis angulos reétos nulla poffit efle
differentia,fed omnes fint adinuicé zquales. Quemadmodum ex his quz feptima,nona, &
decima przmifimus diffinitionibus,elicere vel facilé potes.

@xed iar 6 dVo Nﬂa".a' , BIax tunialson , ol ords wot) & 70 et pign morlaer,
Y sp90r Ielasorae’ o, ixCaMaulva e dYo adou fiddeu Lo’ kTagor, vuTve FrTec
dMiroustd & uign dair as PR Yo opIun LA dosorss morfoce.

s Siin duas reétas lineas reta linea incidens,interiores & in eadem
parte angulos duobus retis minorgs fecerit: rectas lineas in infi-
nitum productas concurrere necefle eft, ad eas partes in quibus

anguli duobus rectis minores exiftunt.

Vtpote,fiin retas a/b/& c/d,re@ta incidens e/f,intetiores angulos bre/f/8& d/fre/fimul c6+

paratos,duobus reétis minores fecerit:ipfa linez a/b/& ¢/d,in infiniti produéte,conueniét

tandem in g,ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclinas

tur adinuicem partes b/d,quim a/c. Vnde quantd magis pro-

ducentur bre,& d/f/partes,tantd propiores efficientur, in vnii

g* tandem fignum(vtpote g )concurrentes.Secus cft de ase,8 c/fr

partibus:propterea quod anguli ase/f/& c/fre/funt duobus ans

< gulis retis cangd malores, quantd eifdem re@is minores fues

‘ rint ipfi bre/fiatqs dsf/e/anguli. €Pofient & alia his haud diffi-

- milia fubrogari poﬂulata:chz ciim funt omnibus(ctiam rudiffimis)per fefe manifefta,ve
quz recenfeantur indigna, hoc quinario cum Euclide contenti erimus numero. :

d

@xoned cirorecs. Communes fmtcntiw.
ORONTIVS.

ELIQVVM EST TANDEM,COMMVNES ELVCIDARE
Rfententias:quas gradi axiomata;latini verd effara folent adpellare.Siit igitur cSmus

nes {entétiz,generales quadd ac per fefe manifefte propofitiones,cdmunitéeve fcis
t ab omnibus,& in principij rationem vel ordinem coaffumptz.Quarum prima eft hac.
. QT Td et icong) dMikoss s iGe. :
2 Que cidem @qualia,& adinuicem funt zqualia,
‘ Vtpote, fi ¥ magnitudo fit 2qualis b/ magnitudini , cidem
b uoqg b/fit zqualis magnitudo c:neceffum eft 2/8& c/magnitu
’K‘ 3ines fore adinuicem zquales . Idem habeto judicium de nus
—_— S meris , atque cxteris ciufdem generis adinuicem comparabis
libus.
e o T oos AOOE Sl Al i .
2 Etfizqualibus 2qualia adijciantur,omnia crunssqualie:
e il o Towr (5 dPoctpu I8 T raeToA amdulud dur V.
3 Etfiabzqualibuszqualiaauferitur,querelinquétur equaliaerit.
Vt fi d/& esmagnitudinibus inuic& zqualibus,2quales addantur magnitudines £/& g:con
" 'J e furgent d/f/& e/g/ magnitudines adinuicem pariter zquales.
- +———  Quodd fi verfavice ab ipfis d/f& e/g/magnitudinibus inuicem
» £ K __, =qualibus,zquales tollantur fiquidé & g/magnitudines:relins
quentur d/& e/magnitudines rurfum adinuicem zquales.
el Lar aiovig G A5t IR, v oA 88y aenGe.

4 Etfiinzqualibus zqualia adiungantur,omnia inxqualia erunt. -

Qxocd bad P &nlonon 1 &poce oo 9,708 Aol 8y anse. .
s Etfiabinzqualibus zqualia auferantur,reliqua inequalia erun.

De cgteris po
ftulatis.

Axiomata,cf
fata,feu com

munes fenten

tise. -

§. communes
fententiz ras
tion& xqualis
tatis refpici€s
tes.



‘

Cémunis fen
tetia p ratios
nemaiorisins
#qualitatis.

cB.fententiz,  Hac communis fententia, pro magnitudinibus rationé minoris inzqualitatis ad eandem
proratibe mis . tertiam obferuantibus magnituding, ita venit intelligenda:vt
;:‘t,:g :nzquv SE— quacliqs eiufdé funt gqueé fubmultiplicia,aut fubfuperparticu
S . .« laria,vel fubfuperpattientia,hoc eft,2qué minora,ea funt ads

) r inuicem zqualia.Vtpote,fi q/& r/magnicudines,ciufdem mas

0 GEOMET. ELEMENT.

Si nangg h,k/magnitudinibus inzqualibus,zquales adiungantur magnitudines |,m:cons
furgent inzquales adinuicem magnitudines h/l/& k/m. Aut fi ab eifdem inzqualibus mas
gnitudinibus datis h/l/& k/m, zquales auferantur /& m,quz
—0h ; relinquentur h/& k/magnitudines, eriit adinuicem inzquales.
o k_.oom Vnde &verfa vice,fi zqualibus inzqualia adiungantur,vel ab
xqualibus inzqualia auferantur:confurgent,aut relinquentur
inzqualia. Hz funt igitur quinque pracipuz communes {ententiz,rationem aqualitas
tis inter magnitudines,atq inuicé comparabilia,tum facta inuicem comparatione, tum ads
dendo,fubtrahendéve occurrentem,refpicientes. .
kel 70 7% 75 Nrfholona,iee o MiAois 88y
Quz efufdem duplicia funt, adinuicem funt 2qualia.
Hoc eft,que eiufdem fint 2qué multiplicia,vel zque fuperparticularia,aut 2qué fupers
partientia, vel(vt fummatim comprehendam)aqué maiora:ea funt adinuicé zqualia,nems
n » - pe qudd zquali exceffu eandem fuperent magnitudinem. Ve
< i " fi & o/ magnitudines, eiufdé magnitudinis p/fint gqueé mas
— P
[\ f

iores,vtpote duplz: neceflum eft ealdé magnitudines n/& o/
_. foreadinuicem zquales.Nam zqualibus magnitudinibus ipfi
prin eifdem n/& o/comprehenfis,zquales adduntur excefius.
Ide m cenfeto de numeris,& quibufcung inuicem comparabilibus rebus,eandem ad tertia
maioris inzqualitatis rationem obtinentibus.
kol 708 7 wois N, G aMinoisdd. :
Et quz eiufdem funtdlmidium,zqualia {funt adinuicem..

gnitudinis s/fint(verbi gratia)fubduple: illz erunt adinuicem
x uales,gro pterea qudd ®quali ab eadem magnitudjne fuperentur exceflu.

(]?Kai 7o YQop ualor Toe ed aMuAR,iE xMIAerg Ecir.

Et qua fibimet ipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem.

Vtpote,fi dug rete lineg in limitib®,duzve fuperficies in terminis,feu laterib®& angulis,

& qug funt fimilia fimilibus ex 8ni parte cOuenidt:ea oportet adinuicé gquari, & ecdtrario.
@Kol  oAor ualor 78 uigxsist.
Totum eft fua parte maius.

* Adde qudd & zquale fuis partibus integralibus, id eft qua fimul fumptz iplum totum
videntur integrare. °

ke Yo &Fa e a9pt0r ¥ wpiiagvar.
Duz re¢te linez fuperficiem non concludunt.

Prius § enim fuperfici€ c6dudere valerét:opergpretiii effet,gemina piada veriufg datarii.

linearfi terminos limitdtia mutuo cSuenire. Duz itags lineg reéte,a dato piicto in datii pun

' -&ii producerentur:coinciderét igitur in vnd atq eandem lineam re&ti,fuperficiem conclus

-dere non valentes.quéadmodiim ex ijs qu¢ quarta prediximus diffinitione fit manifeftum.
@ D¢ Problemate, Tbeorcmatc,atque H]potbgﬁ. ,

C€EX HIS ITAQVE SANE QVAM INTELLECTIS PRINCI:

Problemata. ¢ colliguntur problemata: hoc eft, ambiguz J:ropoﬁtiones, {cifcitationéfve,practicas fis

Theoremata gy rari affetiones difcutiétes:& Theoremata,i

Hypothefes

eft,{peculatiuz prczﬁloﬁtiones,przceptio’
nis vtciigp participes, quz fingulis accidunt figuris fola in{peCtione
omnia tali funt artificio ab Eudlide diftributa,vt ex antecedentibus omnis fubfequentid vie
deatur pendere comprobatio:fidtqg mutua fubminiftratio fingulorum inter fefe & probles
. matum & theorematum.Quibus fuffragantur hypothefes,hoc eft,ex preuia fupradictorum
cognitione,affumenti conceflz fuppolitiones. .

9

to

tliudicates.Qua quidé -
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# EVCLIPIS LIBRI PRIMI ¢

" Problema 1. ,Propoﬁti‘o:«“: 1.

r .
§ laterum conftituere

ORON TIV SASit data reétalinea terminata a/b,cuius Jot2Piopol
‘ limites fint a/ &b/pi€ta:fuper qua oporteat trianguld qui- tationem.
SO S laterum céftiture:hoc eft, datam lincam retam terminatam
=48l in latusipfius coaptare tridguli,& reliqua duolatera,quz fint
cidem lincz datz zqualia, ex fupcrius enarratis principijs inueftigare.  Centro
- igitur a,intcruallo autéa/b, defcribatur circulus b/c/d, per tertium poftulatum.Et
per idem poftulatum,centro rut{um b,codémg; interuallo bra,defcribatur circulus
a/cre. Camigitur circuli b/e/d/8& asc/esin codem fint plano,& cémunem habeant
femidiametrum,nempe datam a/b/reGtam;tranfedtque per conftru@ionem vnius
circunfcrentia per centrum alterius:néceffum eft,b/c/d circunferentia partim effe-
' - intra circglum a/c/e,partim verd extra,& econtratio &
. proptereafefe mutuo interfecare.Sitergo fectioniialee-
ra in punéto's,&conne@antur tandem rectz lincz a/c/
¢ &b/c,per primii poftulati, Trianguld cft itags a,b,c,(nd
congruiitenim,neq; in direéti cofticuiitur ipfz a/b,brc,
& c/a/linex re@aded trigond includit fuperficié a/brc)
. - dico @ & zquilaterd.Quonid puntum a,centrieft cir-
culi b/c/d:equalis eft igitur a/c/reta,ipfi ab, per decimiquinti diffinitioné. Rur,
fum,quonid pun€um b,centrii cft circuli a‘c/e:zqualis.eft, per eandé diffinitioné
brc/recta,eidéab.Duz igitur a/c,& brc,eidé a/b, funtequales: capropter & zquales
adinuicem,per primam communem fentétiam. Tres itaque linexa/b,b/c, ¢/a,font
adinuicem zquales.Igitur (uper data re@ta linea termiriata asb,conflitupiieft trian:
gulum zquilaterum a/b/c.Quod faccicoportebav.: -+ = © T . oy

— et Feéﬁ?\uy.ac J ‘ pe(m’mé g,. N
Ps 75 doboim anpcip TH dobeoy ivbda fowp tubEap bidduei.
) Problema 2, Propofitio 2. .. :
2 e D datum punéti,datz re&t¢ linex zquam re&t4 lined ponere.

~ §5 Vper datalinea re&a terminata, trianguld 2qui-
N ) : : :
7,

N

C

OR O N TIVS.QSitdati punéti a,datavero linea re@ab/ccui cxgcdit;
ad ipfum pun&um a,2quam rectam lineam ponere. Ducatur itaque rectaa‘b, per
primum poftulatum: fuper qua triangulum zquilaterum conftituatur a/b- d, per

" primam propofitionem.Etcentro b,mteraallo auté brecirculus defcribatur cve/f, |
per tertium poftulacum. A tque per fccidum poftulatum, producatur re@ab/d in



12 GEOMET. ELEMENT.

ipfius circuli circunferentiam: ficg; dve.Centro rurfum d,interuallo auté dve,circu
: lus defcribatur e/g/h, peridem tertium poftulati. Pro-
ducatirque tandem recta d/a,in circunferentiam ipfius
e/g h/circuli,per feciidum poftulatumficy; d/g. Cim
igitur punétum b,centrd exiftat circuli cve/f: zqualis eft
b/o/reta ipfi b ¢, per decimamquintam diffinitionem.
Rurfum quoniam pun&tum d,cétrum eft c/glh/ crculi:
zqualis cft,per candem diffinitionem,recta d-e/ipfid g,
. Aquibus fiauferitur 2/d,& b/d/inuicé zquales(nempe
"~ latera triangulizquilateri)reliqua a/ g,reliquz brc, per
tertiam communem fentétiam crit zqualis. A tqui monftratumeft, quod & bre/ ci-
dembre/cft zqualis. Binz igitura/g/&b-c, eidem b/e/funt zquales:quapropter &
®quales adinuicem, per primam communem fententiam.Ad datum ergopiictum
asdatz re@z linez b/c, zqualis reta linca pofita efta/g.Quod oportuic feciffe.

_ PeéfAnpn % Ppikas ¥
g Yo Ropaody ivbadp &riowp,&m 4 pegovog il iNdarow iowp tudiiap keiAGp.
Problema 3, ~Propoﬁtio 3e

DVabus datis rectislineis inzqualibus, 2 maiori minori &#qui 3
re&tam lineam abfcindere. . .
OR ON T 1 VS.€[Sint datz binz rectz lincz inzquales,a’b/quidé maior, minor
verd c/d:cui receptil fit,ab ipfa maiore a/b,2qui lincam recti abfcindere.Ad dat¥
ergo punétum a’ alterum ipfius maioris a-b/ limitem, eidem minoric/d/ ponatur
zqualis,per.fecundam propofitioné: fitys ase.Et centro a,interuallo autemase,cir-
culus defcribatur e/f/g,per tertium poftalatum. Cim igitur a/ e/ reéta fit zqualis
- ipfi c/d, fitg; c/d minor ipfa a/b, per hypothefin:erit &
a’c/eadem a/b/ minor. quz enim funt zqualia,eiu{derh
funt zqué minora,per conucrfam feptimz cémunis fen
téuiz.Egredictur ergo a/b/maior ipfa ase, circunferétid
circuli ¢/f/g,ad mteruallum eiufdem a‘e/ defcripti, ean-
démg; circunferétiam egrediendo fecabitfecet igitur in
c———.4 puncto f. Et quonid punétd a,centrum eft circuli ¢/f/g;
zqualis eft a/f/reCtaipfiaze,per decimamquinti diffini-
tioné.Eidé porrdare, zqualis cft & recta c/d.Binz igieur a/£/& c/d,eidem ase- ﬁ_mt
zc}ualcs:& propterea zquales adinuicé,per prima comunem fentétiam.Eft auté &
af, pats ipfius maioris a-b Duabusergo lincis rectis inzqualibus datis;a/b/quide
& c/d: a maioria/b,{c&a eft a7 ipfi c/d/minori 2qualis. Quod oportebat facere.
. Obgxpe @, Pedliars .
Ay RioTpiywwe mis Mo wAwekts , i fuai @Asupaic Tomes {xy inarloay Wation,
Rod 7w yoviap T yoviaiowp xn, Thi Xzzd W ivep ivoadp midexouling,@ Tip G-
oy T pad iony aupd P Tpirarcy B rpiybug iovp isvayu) i Aoimad yemon Twis Aeimwcie
yavicagioos S uaTion iation,ip’ ds & icox wAwgei bmerdvsar. - -

Theorema 1, Propofitio 4.

)/

I duo tridgula duo latera duobus lateribus équalia habuerint ¢
altergaleeri,& angulum angulo zqualem fub zqualibus retis
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lineis contentum:& bafin baft zqualem habebune,& triang‘ulum
triangulo quumerit, & reliqui anguli reliquis angulis zquales

" érunt alte:,ﬁteri,fub quibus zqualia latera fubtenduntur. ]\

O RO N TV S.Sintbina triangula a/b/c/& de/f,habentia duo lateraa/b, *
& a-c,ducbus lateribus d c/&d-f/alternatim zqualia,hoceft,a/bipfi d e, & a/c/ipfi
d fatq; angulum brasc,zqualem angulo e/d/f/ {ub =qualibus rectis lincis conten- :
to. Dico primim, quod bafis b/c/elt zqualis bafi ¢/f. Comparato nang; triangulo Pars prims
a’b/cipfi dre/f, atque punéto a/fupra d/piictum conftituto, extenfdque recta a/b, theorematis.
fuper rectam d-e:conuenict punétii bripfi puncto e:nam

, 9 a/bipfi d’e/pet hypothefin eft zqualis.quz autem funt

/ : adinuicem zqualia,fibimetipfis conueniunt,per conuer-

< b e fam o¢tauz communis fentcntiz. Ec quoniam angulus
- T, € brasc,anguloe/d/f/ per hypothefin quoque eft zqualis:

A / &am d/ffecus enim alter angulorum foret reliquo ma-
] ~——\¢ ior,cotra ipfam hypothefin.Atcim a/c/& d/f/retz, fint
‘ f ex cadem hypothefi adinuicem zquales: conueniet rur-
fum punftum c/ipfi punéto f,per allegatam otauz communis fententiz conuer-
fionem.Binz igitur re&= b/c/& e/f, ab codem communi piicto,ad iglem commune
punétum cducentur: csucnient ergo adinuicem,per datam ipfius lincz rectz diffi
nitionem.Conuenientibus enim b, e/& c,f-limitibus,{i cedem b/c/& e/f/ reGx mi-
nimé conucnirent: duz linc rectz includerent {uperficiem,contra decimam com
munem {ententiam,& diffinitam re€tarum linearum defcriptionem.conuenit itag
b/c/ipfi e¢/f.Quz autem fibimetipfis corueniunt,2qualia funt adinuicem,per oéta-
uam cdmunem fententiam. bafis ergo brc,bafi e/f/cocluditur zqualis.@lDico pra- Pars fecanda
- terea,@ triangulum a/b/c/triangulo d-e/f/zquum eft.Conucniunt enim fingula la-
tera ipfius a/b/c/trianguli, fingulis d/c/f/ trianguli lateribus : & triangulum igitur
triangulo conuenit. Vnde per candem otavam communem fentétam,a/b/c/trid
gulum, ipfi d-e/f/triangulo 2quum erit.€L Aio tidem,reliquos angulos reliquis an- Tertia pass.
gulis,{ub quibus zqualia {ubtenduntur latera,fore alterum alteri zquales:vtpote,
a/breripfi dre/f fub quibus a/c/& d/£,& a7e/bripli d-fre,fub quibus a/b/ & d-e/late-
1a {ubtenduntur zqualia. Conueniunt enim f?ngula latera fingulis lateribus, fub

\ cadet igitur,pcr candcmr_conucrfam,a/urc&a,fupcr re-

uibus ipfi continentur anguli. Ex laterum porro conuenicnta zqualis eoridem
ubfequitur inclinatio.ex #quali auté inclinatione laterum,contentorii angulorum
couincitur zqualitas. Si bina igitut tridgula duo latera duobus fateribus zqualia
habuerint &c. vt in theoremate.Quod erat demonficandam. ‘

: S Cebpnpe Py Podbeate : _ N

=Y QpioonakSp Teiydvep ok m€s i ko] yurion irox aRinous &oi.rgd noouPAdacsp
. Flowpiviadpyod Kz Thi paap yovicioon iMilaus iovrraz, ‘ \

- Theorema z,  Propofitio 5.

5 ISch_elium triangulorum qui ad bafin funt anguli,adinuicem
A funtequales: & produ&is zqualibus rectislineis, qui fub bafi
{funtanguli adinuiccm 2quales erunt, o -
ORONTIVS.ESit fria:{gulﬁ ifofceles a/b/c: cuius latera a/b/& ascAint ad-
inuicem zquaha.Hzc autéverfus d,& ¢,punéta,in cotinui re€tdmg; producanturs

%
]
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per fecundum poftulatum. Aioitaque primum, angulos a/b/c/& a/c/b, quiad ba:

{in bc,fore adinuicé zquales:angulum praterea d-b/c,angulo brc/e/fub eadébafi

*  brecottityto,itidem cozquari.  Sufcipiatur enim in brd/reéta cétingens punétd, -
® . fitg;illud d:& data re€tab-d,fecetur ci zqualis c’e,per tertiam propofitionem:con-
Primus often neétantirg; bre,& c/d,linex rectz,per primi poftulatd. Cum igitur /b ficzqua-
flonis dilcurs is a/c,per hypothefin,& b/d/ipfi c/e,per coftructioné:crit & a/d/1pfi aze,per fecun-
) ~ dam communé {ententid,zqualis.Bina ergo latera a/b/& a‘e/trianguli a/bre,{unt
i, #qualia duobus a/c/& ad-tridguli a/c/d,alterum alteri: eftq; angulus quiad afub

' #quis lateribus comprehéfus,vtrig; tridggulo communis.Bafis igitur bre/ bafic/d/ .
cft zqualis,& totd triangulum a-b/ ¢/ tote tridggulo a-c/d-zquale,atg; reliqui angu-
li reliquis angulis, {ub quibus 2qualia fubtenduntur la-

Secundus. " a tera,refpddenterzquales,vepote/asbreipliascd,&asds
N c/ipfi ase/b:per quarta propofitionem. Rurfum,quo-

nia b/d/ipfi cze/per conftructioné eft zqualis,&b-e/ 1pfi

c/d/zqualis oftenfa eft:bina proprerea latera d/b/& d/cs

bl )\ tridgulid-bc,duobus e /b/& e/cnpfius e/bsc/ tridgulifa-

\C
/\//\ terib? funtalternatim zqualia. & cStétos {ub 1pfis xqua-
J// \\\&' hbus lateribus angulos,vtpote,quiad d-& e/monftraui-
V. \ mus zquales:eandémg bafin{ubtendunt b/c. T'riangula
< . -igitur d-b/c,triangulo e/b/creft zquale, & reliquianguli
reliquis angulis,{ub quibus 2qualia fubtenduntur latera,adinuicé #quales:per ean
dem quarta propofitioné. Angulus itag;d-bc, angulo b/c/e/eft zqualis: necné ap-
‘li{ecollc&io. Fulus brc/d,1pfi angulob/cre. Totus porro an%ulus asbre,toti anguloa/c/d/ zqua.
Srmonftratio [is nuper oftéfus eft.Igitur fi ab cifdem wqualibus angulis a/bre, & a/c/d, zquales
auferancur angulib/c/d & erbre: qui relinquentur angulia/b/cs &as c/bs ad bafin
* br,erunt per tertiam communem fententiam adinuicem ®quales.Ecqui fub eadé
bafi b/c/Afunt anguli,vtpote,d/b/c/& b/c7e,nunc quog; méftrati funt zquales. Ifo-
feeliti ergo triangulori,qui ad bafin funt anguli &c.ve in theoremate.Quod demon
~_ ftrarcoportebat. - © - Corollarium.
" @Hinc manifeftum eft,triangulum 2quilateruth tres a?los adinuicem zquales
continere. Qyoriiam binatim fumpta latéra, femper offenduntur zqualia: & duo
quog; anguli omnifariam fumpti confcquenter zquales. S o
, Ouoghpe ¥, _ Pgibsais 5. _
A Apaeiydvs ok Rboywrion ivau ke Rihacs Gy K ok Xezzd wig i0cta” pwhias Nago TeNss o
K TAwpa igau deMidaus toovrau. ‘ )
p Theorema 3, Propoﬁtio 6. S
QI trianguli duoanguli, 2quales adinuicem fuerint: zquales
A quog; angulos fubtendentialatera zqualia adinuicem erunt.

O RO N T I VS.@Efto a/b/c/tridgulii,cuius angulia‘b c/& a/c/b/fint adinuicé

zquales.Dico propterea,quod latus a/b/zquii eft lateria/c.Sinangsa/bs & asc/late-

ra forent inzqualia,alterum effct maius:vtpote, a/b.Poflet itaq; a maioria<b,fecari
ipfia/c/minoti zqualis,per tertid propofitioné.cfto igitur b/d: & conne@aturc/ds -

, reda,per. primum poftulatum.Cadet igitur recta c/d/intea’ triarigulum a/b/c:diui-

détq; latus ab,& angulum a/c/b/in duos angulos,atq; datum a/b/c/triangulum in

bina triangulaa/c/d & d/bsc.Atquia/b/c/triangulum,ipfo db-ctriangulo(ncmpe

Deméfiratio totum {ua parte)maius eft:per nonam communem fententiam.Quodfi a/c/reta

abimpofibill e zqualis ipfi b/d,& b/c/itvtrig; triangulo communis:eflent bina lateraa/c/&
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o/b/ trianguli a/c/b, 2qualia binis lateribus ¢/bs & b/d,
ipfius trianguli 'b/d.qua cim zquales adinuicem com-
prehendantangulos a/b/c/& asc/b,per hypothefin:bafis
a‘b/datia/c/b/erianguli,foret equalis bafi o/ d/ipfius tris ®
gulicb/d,per quartam propofitionem:ipfum denig; tri-”
angulum a/b/c,ipfi triangulo d/b/c/zquale; totum videli

. . cet {uz parti.quod per nonam communem fententi eft - -
impoffibile.Non eft igitur a/b/Jatus,maius a/c.Similiter oftendetur,quod neg; mi-
nus.Aequd eft itag; latus a/b,ipfi lateri ac.  Si trianguli itaq; duo anguli zquales
adinuicem fuerint,zquales quog; angulos fubtendentia latera zqualia adinuicemn
erunt.Quod fuerat oftendendum. Corollarium.

@Et proinde fit manifeftum, triangulum zquiangulum, fore verfa vice zquilate

rum.anguli cnim binatim fumpti,femper offenduntur zquales: & duo quog; late-
ra omnifariam {fumpta,refpondenter 2qualia. ‘

Gibenpe &Yy Peibeaie &, e .

Pi g &uriig iwbdoeo’ dluai s devuris iudeionts, &M do iubion Toou raerige kT ips

8v qusadiovroctyn€s EMo kg &R cypsie i o ZuTed pien T kvl Tigame Exousoc

uis ¢ dpiiis tubeiouts. '

| Theorema 4, Propofitio 7. o

7 S‘Vper cadem re@a linea, duabus eifdem reétis lineis,aliz duse

reCtz linez zquales altera alteri non conftituentur, ad aliud

arque aliud puntum, ad eafldem partes, eofdem fines primis re=

&is lineis poflidentes. . - :
OR O'N T1 V S. Super data inquiam reéta linca ab, duz re@ta linee a/c/&
bsc,a limitibus /& b,ad datum punétum ¢/conftituantur. Dico quod fuper cadem
ab,aliz duz retz linez,vtpote a/d/& bsd,ad aliud punétum,hoceft d, ad cafdem
quog; partes,non conftituentur ci{dem a/c/&brcaltera alteri zquales,vepote a/d/
ipfia/c,& bsd/ipfi brc, eofdem fines a/& b,cum eifdem primis rectis lineis a/c/&
brc-poflidentes. Aut enim punétum d- cadet in alteru-
tram lincarum a/¢/& brc,velintra eafdem,aut extra.At-
qui in alterutram datarum lincarum,ipfum d,punétum Prima
minimé poteft incidere . Cadat enim (fi poffibile fit) in difpoﬁﬁ,ﬁ“"
rectam b/c.coincidet igitur b/d/retta,fuper rectam bre:
& cam d/fit aliud pictum quam c, eric eadem b/d/pars
ipfius b/c. Non erit igitur b/d,zqualis b/c tatum enim
foret zquale fuz parti,contra nond communem fententiam. Similitér oftendetur,
neg; ina/c/re€tam,neg; in alterutrd ant a/c/aut b/e/in continui re¢himg; produ-
gi,cadct idem punctii d.@[Dico praterea,@ neq; intra cafdé lineas a/c/ & b/c, ip- Secunda.
fum d/plictd potcft incidere.Efto enim(fi fuericpoffibile)vt in fubfcripta figura &
' _ e conexa c/d/ reta,per primit poftulat,vtraga/c/&a/d,
er{ecundd poftulati,in continui re€timqs,vig; ad ¢/ &
7 (igna producatur. Tridgulaigitur a/c/d/&brc/d fuper
~cade b_ag cd/coftituta,forétifofcelia.& angulus propter-
* ea arcrdyzquus effet angulo a/d/c:necnd bre/d/angulus,
ipfib/d/c/refpondenter zgualis,pcr prima partéquintz
. propofitionis:& per {ecundi ciufdem propofitionts pat-
tem,qui fub eadem bafi ¢/d/fiunt anguli,adim;’icé quog;
, e i

b c




16 GEOMET. ELEMENT.

forét equales:vtpote,c/d/f/ipfi d/cse. Angulus porro drce,maior eft angulob/c/d

(népe totiss {ua partc)eapropter & c/d-f/angulus, foret eodé angulo b/c/d/ maior:

& maior confequéter ipfoangulo bsd/c.nam xquales anguli,ciu{dé funt 2qué ma-

® . iores,vel #zque minores:per céuerfam fexta,atqg; fcptimx comunis fentétiz inter-
retationé.Eft auté c/d/t/angulus,pars ipfius anguli b/d c.Particularis igitur an,

. ?’us,maior effet totali: quod per eandem nonam comuné fententid eft impoffibile.
'£f££,£,g“ "¢ @ Haud diffimile fequetur incéueniens:vbi datil punétd d,inciderit extra prafatas
’ lineas re@as a/c/& brc.Si nig; id poffibile foret,vel carum altera quz ex a/picto,

R alteri qua ex brecabit: aut nulla dabitur przdi¢taram
lineard interfectio.Secet primum a/d/ipfam b/e& con-
netaturc/d/reta, per primum poftulatum. Triangula
rurfum a/cd/ &bre/dreflentifofcelia: & quiad communé
vtriufq; tridguli bafin c/d/fiunt anguli,per primam par-
tem ipfius quintz propofitionis,zquales adinuicem.vt-
. pote,a/cd/ ipfi asd/c,&bsc/dripfi brd/c. Atqui angulus
a/evd,angulo b/c/d/maior eft, per nonam communem fententiam: re&ta enim b/e/
diuidit a/b/d/c/quadrilaterum, & angulum proptereca a/c/d.Igitur & a-d/c/angu-
lus,codé angulo b/c/d/maior effet:& maior confequenter ipfo bsd/c/angulo.angu-
lus porr6 asdrc, eft pars ipfius anguli b/d c:re€ta nigsa/d,dwidit cidem b/d/c/an-
gulum,atq; a/b/d/c’quadrilaterum.Pars itags,totum rurfum excederet:quod ipfi
nonz communi videtur aduerfari fententiz.ldem etiam concludetur,vbi asc/reta
fecuerit b/d:vbive pun€tum dvita feorfum locabitur,vt nulla fubfequatur pradi&ta-
rum linearG intcrfc’&io. quemadmodim ex fecunda figurz difpofitione deducere
vel facile potes, c/in d,atq; € diuerfo permutato. Non {unt igitur a/c/&a/d/reéte
linez,neq; b/c/&b/d/adinuicem fimul zquales.Super cadem ergo recta linea,dua-
bus eifdem rectis lineis &c.vt in theoremate.Quod demonfttare oportebat.

Otdgnua N Peobeaig K.
Ap Qo Teiywe, g do @Atvpis Tobs fuat wAwpais iGeg txy tumriponp ation,ixy
% wgd Thi Pikarp T focra lowp, ked This pwineg 1] ywrice Towy (R i b P o wp iu-
oxGp whUex0 Uy, ‘ S
Theorema s, Propofitio 8.
I bina triangula, duo latera duobus lateribus alterum alteri
zqualia habuerint,& bafin quog; bafi 2qualé:angulum quog;
fub zqualibus reétis lineis contentum zqualem habebunt.
O R O N T 1V S5.€CSint bina triangula a/bsc/ & d/e/fhabétia duo latera a/b/&
&a/c,duobus lateribus d/e/& d fralternatim zqualia,hoc cft,a/bipfi dre,& a/cvipfi
L d/£fich; bafis bse,bafi d/f/itidem zqualis.Aio itag; angu

4 lum brasc,angulo e/d/f’ efle refpondenter zqualé.Com
paratis nanque adinuicem triangulis,& pun¢to b/Aupra
punctum ¢/ conftituto, extenfdque bafi b/c/ in reGum
ipfius e/f: conueniet pun&tum c/cum punéto f, per con-
uerfam oftauz comunis fententiz.Couenientibus auté
b/& e,atq; c/& f/punéis,cducniet & pun&ti a/cii pun&to

C e
- d — a o . . \ " .
' : d.Quonii fia/& d/puntta minime céuenirent:fequere-
. tur exhypothefi laterd, g fuper eadem rectalinea bres
€ §

aut c/f,J:Jabus cifdé lineis a/b/& asc, vel a7e/ & a/f, aliz
¢ duz retzlinez d/b/& drc, feudrer& d/f, ad aliud arg;
aliud punétum,hoc efta/ & d,ad eafdem quog; partes,
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cofdem denig; fines b’ & c/vel ¢/& f/primis reétis lineis poffidentes, altera alteri
conftituerétur zquales.quod per antccedenté feptimi propofitioné demonftraci
eft impoflibile.Cogruitigitur d/puncti,ipfi puntto a: quapropter &angulibsasc, .
angulo e¢/d/f,congruere neceflum eft,forég; illi zqualé.Cdgruentibus enim termi- o
nis:congruiit & ipfx lincz re&tz.cx re€tarti posrd cuenientia,{ub quibus ipfi cone
tinétur angulizcadem furgit inclinatio.ex qua demum parilinearum inclinatione:

" corundem angulori conuincitur zqualitas.Ergo fi bina triangula, duo latera duo-
bus lateribus &c.vt in theoremate.Quod oportuit demonftrafle.

PoopAnpx . a4, Pebbiais 6.
Hp dobGovep ywvicep tubvypacppiop dixe Teplips

Problema 4, Propofitio 9.
9 Atum angulum re&ilineum,bifariam fecare.

OR ON T IV S. Efto datus rectilincus angulus a/b/c:quem oporteat bifa-

riam fecare.Sufcipiatur igitur in a/b/re@a contingens pun@um difecetirg; a reli-

qua brc, ipfi b/d xqualis, per tertia propofitionem, {itq; illa bse.Et per primi po-

ftulatum,connetatur re@a d-e:fuper qui triangulum zquilater @ de/f, per primid

propofitionem conftituatur.conne&atur tandem reta b/f, per idem primum po-

ftulatum.Manifeftum eft igitur,re®am b-f/ecare datum angulum a/b/c:protrahi-

tur enim-ab angulo qui ad b,ad oppofitum angulum qui

ad f/in b-d/f/e/quadrilatero.Aio quod & ipfa b/f,datum

a/bsc/angulum bifarii fecat.Clim enim b/d per conftru.

P ¢tioné fit zqualis ipfi b/e,cémunis autem b/fibina itaq;

N latera d-b/&b/f/trianguli d/b/f,duobus lateribus /b &

bretrianguli £/b/e/ {unt alternatim @qualia.Eft infuper

bafis d/f,bafi e/f/itidem 2qualissfunt enim latera tridgu-

a - lizquilateri d-e/f.Angulus igitur d/b/fangulo f/bre,per

otauam propofitionem et zqualis. Datus itag; retilineus angulus a/b/c,bifariam
i reta b/f/fecatur. Quod facere oportebat. ’

Peofhape ¢, Pedbeas e
Hp Rob&Gep poviay memspoo’pivep dlixa Tepdy. :

Problema 5, Propofitio 10.

10 Atam rectam lineam terminatam bifariam fecare.:
L_JORONTIV S.€Sit data recta linca terminata a/b,quam bifarif fecare
fit operzpretium. Conflituatur igicur fuper eadem a/b, triangulum zquilaccrom
a/c/b,per primam propofitionem :fecetiirg; per antecedentem nonam propofitio-
nem angulus a/C/gfebifariam,rc&a quidem c/d,a punéto
\ X c/in d’pun@umipfius lateris a/bs coextenfaDico lined
a/bsdatam,fecari bifariam in piéto d. Cam enim a/c/bs
triangulum ficzquilaterum,zqualis eft a/c/ ipfi c/b: 5.
munis verd ¢/d.Binz igitur a/c/& ¢ d/ trianguliase/ d,
duabus d/c/& c/b/tridguli d/c/b,funtaltera alteri zqua.
/ , les: & qui fub ipfis zquis lateribus continentur anguli,
a 4 b per conftru@ioné funt adinuicem zquales,hoceft,acd,
- 1pfi d/c/b.Bafis igitur a/d,bafi d/breft zqualis,per quar-
tam propofitionem.Data igitur re@a linea terminata a/b,bifariam fe€ta eftin pun

" &od.Quod oportuit fecifle.

%

biiij.
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Poofhnpe ) Pedbeats e,
TH Dobeion poriny & F medg vk fosobos anpciou, ws Sebixs yoovite’ by ypppinp
apodp. .
. Problema 6, Propoﬁtw 1L
* Ata refta linea, 4 pito in ea dato, re(tam lineam ad angu-

los reétos excitare.

O RO N T1V S.@Efo recta linca dataa/b,datimg; in ea pacti c:d quo oporteat
retilined ad angulos rectos excitgse.Sufcipiat igitur in a/c/recta,cotingés punéta:
fitq; illud d fecetur praeterea areta ob,ipfi d/c/zqualis,per tertia propofitioné,vt-
pote c/c.denig; fuper refta dse, tridguld zquilaterd cofticuat d/fre, per primi pro-
pofitioné:coneétatirg; recta c/f,per prima poftulata.Di
£ co c/f/rectd,ad rectos angulos cofiftere fuper datd recti
a/b.Quonii d/ c/eft zqualis ipfi c/e,comunis auté ¢/ f/di-
uidés d/fre/tridguld.Duz igitur frc/ & ¢/d/tridgulif/c/d,
duabus f/c/& c/e/trianguli f/c/e,{unt altera alteri zqua-
les:& bafis d/f/bafi fre,per conftructionem zqualis. An-
s < ¥ gulus itag; f/c/d,angulo f/c/e/fub 2qualibus rectis lineis
' c6tento,per oftauam propofitionem eft zqualis. Reéta
igitur c/fconfiftens fuper rectd a/b,2quales vtrobique facit angulos: ergo rectos,
per decimam diffinitionem. A dato igitur picto c,datz reétz lincz asb, recta linea

¢/frad retos excitata cft angulos.Quod faciendum fufceperamus.

Poofhnpa &, ' Pebbears i,

/ A

11

Ep" Tl RoDEGep LuoGieep Emegop,@wd T flobofT@- oupday§ pi isip iw kvt kdberop fv-

Oy ppacpspiip ayscyGp.
| ~ Problema 7, Propofitio 12.
Vper datam re&tam lineam infinitam, 2 dato punéto quod in

ca noneft,perpendicularem re¢tamlineamdeducere.

O RON T IV S.Sit data rectalinea infinita a-b,datum verd plitum quod in

: ca non cft c:a quo,in iplam a/b,petpendicularem recti lineam dcfuccrc ficoperz-
Conftru&iofi pretium. Incodem itaque plano, in quo dataa’ b/ recta linea infinita, & datum
gur#. punctum c,ex alteta quidem parte ipfius a/b,contingens punéti fufcipiatur: fitg;
illud d.Erit igitur ¢/d/interuallum,dirimérq; ipfam a/b/reétam .Centro ergoc, in-

teruallo autem c/d, circulus defcribatur e/f/g, per tertium poftulatum. Hic porrd

circulus ¢/f/g,cum in codem fit plano in quo & recta asb, fitq; finitus, eadem verod
a/bvinfinita,& dirempta ab interuallo c/d:fubtendet propterea idem e/f/g circulus

partem ipfius a/b,egtedictirg; eadem a/b,re@acirciife-

L ~ rentiam ipfius e/f/g circuli,candémque circunferétiam

‘ - - egrediendo fecabit.Secetigitur in ¢/& f/punétis:diuida-

/ tarq; recta & fubtenfa e/f/bifariam,in puncto quidem h,

S per decimi propofitionem.& conne@tantur tandem cve,

&ﬁ;ﬂag: poe o NS L / _pcrhjatgs c/fre@z,per primum poftulatii. Dicoitag;,re

& o/hvperpendiculariter incidere {uper dati,recti a/b.
- Quoniam e/h/ zqualis eft ipfih/f, per conftru&tionem:
¢/h/ verd dirimens c/e/f/ triangulum, vtrique communis. Binz igitur c/h/& hres

- trianguli c/he, duabus c/hy & b/f erianguli c/h/f/ funt altera alteri 2quales: bafis
quog; cve, bafi ¢/f/zqualis, per decimamquintam diffinitionem. Aequus eft igitur
angulus c/hvé,angulo o/h/f/fub zquis lateribus cdtento, per octaud propofitioné.

Iz
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Recta ergoc/hrconfiftens fuper datd re€tam lined a/b,zquales vtrobig;facit angu
Jos:ergoretos.Et proinde c/h/petpendicularis eft fuper a/b,per decimam diffini-
tionem.Super datam itaque reftam lineam infinitd a/b,a dato puncto c/quod in ea
non cﬁ,dcd;:x&a eft perpendicularis ¢/h.Quod feciffe oportuit.

?

O - @edgnpa S5 Pedbiots  iy. -
o S = &p tbEa i (uBéixp sacdBore Ywrices’ woilfy ATor Rl 8pboee, i Ruaip Spbais Towg aratiod.
Theorema 6, Propofitio 13.

13 ( ‘ Vmredtalinea fuper re¢tam confiftens lined angulos fecerit:

aut duos rectos,aut duobus rectis zquales efficiet.
OR'ON TV S. @Incidatinquim a‘b/recta,fuper retam c/d,cfficiens angulos
ab/c/& absd. Anguliitaque a/l/c:/& a/bsd,aut funt 2quales adinuicé,aut inzqua-
les.Sizquales,ergo recti,per decimam diffinitioné:prima igitur pars vera. Quod
fiinzquales extiterint ipfi a/b/c/&asb/d/anguli,vtpote,a/b/c/reéto minor, & eodé
recto maior a/b/d: dico nihilominus cofdé angulos a/b/c/& a/brd,fore binis rettis
angulis zquales.Quoniam a/b/c/&a/b/d/anguli funt inzquales:non eft igitur a/bs
recta,perpendicularis fuper re€tam c/d, per conuerfam ip?ius decima diftinitionis.
Excitetur crgo {uper data recta linea c/d,a dato in eapunéto b, perpédicularis b e,
per vndecimam propofitionem.Diuidet itag; recta b/c/angulum a/b/d/ re€o ma-
iorem:necnd reéta a/b,ipfum angulum e/b'/c/reii,maioremacutoas bsc. Aequus
et igitur angulus ¢/b/c, binis angulis a/b/c/& a/b/e. communis adijciatur angulus
e ¢/b/d.bini itag; anguli e/b/c/& e/b/d,tribus angulis, hoc
a eft a/b/c;a/bre,& e/bsd,funt zquales, per fecidam com.
muné fentétiam.Angulus rurfuma/bsd,2quus eft duo-
bus angulis a/bse/ & ¢/bsd. communis addatur angulus

c & a/bsc.Duoigitur angulia/b/c/&as b/ d, tribus angulis,
_ - b vtpote,a/b/ca/bre,& e/bsd,funt gcr candéfecundi com
muné fententii zquales.Atqui monftratl eft,g & angulie/b/c& e/b/d,eifdem tri.

bus #quantur angulis . Anguli porro qui cifdem funt zquales angulis, adinuicem
quog; funt zquales, per primam cdmunem fentétiam.Igitur angulia/b/c/&a/b/d,
. . duobus e/b/c/& e/b/d/Aunt zquales . Stit autem per con-

cbee  ap&p. Prutionem angulie/b/c/& e/b/d/reti.& duoigituran.
cbd. . ebd. abg, guliab/c/&asb/d, binis {unt retis zquales. Idemetid

oftendetur, vbi a/ b/ ¢/ angulus, fuerit maioripfo a/b/d.
W Cam igitur rea linea,fuper re€tam confiftens lineam,
_ angulos fecerit:aut duos re€tos,aut duobus rectis zqua-

les cfficier’ Quod oportebat demonttrare.

Odpnpa £, Pecbeats  iy. | '
E Ap 'zit‘xfmi inIe'q:xgzi T5 7s fuafl onpdo, do v ph TEVL T Gl pigh kefpuevcer,

Tes iuflls ywioco® fualp Sedaic iows woiB o, iubeioee’ ErovToe dMiNauts acf ivddau.

¢ Theorema =, Propofitio 14.

14 Il adaliquam re@am lineam, atque ad eius pun@um,duz re-
. S &zlinez non ad eafdem partes gu&ae, vtr_ogiquc duobus re-
&is angulos zquales fecerine: ipfz in direéhum re&te linez adin-

uicem erunt. . _ T
ORONTIVS.€Ad datam chim re®am linicam a/b, atque ad eius punctum

biiij. |
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b,duz re@z lincz b/ ¢, & bd, altera quidem ad levam , reliqua verd ad dextram
parté d-conueniétes,angulos efficiant a/b/c/& a/b/d, aut rectos,aut duobus retis

zquales. Ao propterca,retam lineam b/d, in dire€tum ipfius b/c/fore céftitutam, -

chnﬁfh-ati::. hoc eft, vnam candémg; reCtam efficere linei. Nam fi recta b/d,non fuerit in di-
ab impoit¥ize ctyym ipfius b/c/confhituta:producta b/c/in continuii reéhimgs,ab ipfo b/verfuse,

per fecundum poftulatum,non cadetipfa bre/cum b/d. Cadat ergo(fi poffibile fit)

inter a/b/& b/d. Rea igitur a/b,incideret fuper rectam ce/ ag angulos a/b/c/&

a arb/e,aut re@os, vel duobus reétis zquales,per decimi-

tertiam propofitioné.A tqui duo anguli a/b/c/ & a’brd/

aut recti funt,aut binis itidem rectis zquales,per hypo-

4 thefin.Anguli itag; a/b/c/& a/b/d,angulisa/b/c/&asbre,

L3 h/”jﬂ forent per primam communéfententid zquales.Dem-

. pto igitur communi angulo a‘b/creliquus a/b/d reli-

?uo a/b/g,pcr tertiam copmuné fententiam zquarctur,maior minori,hoceft,totd

- {uz parti:quod per nonam communem fententiam eft impoffibile.-Idem quog; de-

ducetur inconueniens,fi produ@a bre,detur incidere fub ipfa b/d.In dire&tum cft

igitut b/fl/ipﬁ b/c.quod demonftrandum fuerat.Siad aliqui igitur re€tam lineam,
atg; ad cius pa@um duz re@z linez,&c.vt in theoremate.

. Olprpx Pedbears . :
Ay Ao tudGoce TipuvoaIp aMiNas, mis kot Kopuip Ypoviao” ioes aeRiNoUs TIRTETTP.
Theorema 8, Propofitio 15.

I duz retz linez fe adinuicé fecuerint:angulos qui circa vers

ticem funt 2quos adinuicem efficient.
O RO NTI1V S.€Sccent e adinuicem binz rectz linez a/b,& c/d,in piicto qui-
dem e:dico quod angulus ase/c,zquus eft angulo bre/d,circa e/ verticem pofito.In-
cidit enim re@acse /in re€tam a/b,cfficiens angulos a/e/c/& c/e/bsducbus retis
zquales: per decimamtertiam propofitionem.Reéa infuper bre incidens fuper
rectam c/d,facitangulos c/e/b/& bre/d/binis itidem re-
¢tis zquales:per cadem decimamtertiam propofitioné.
Anguliporro qui eifdem,vtpote binis rectis zquantut:
¥ hi quog; funt adinuicem zquales, per primi commu-
_ nem{ententiam.Et dup igituranguli ae/c/& c/e/b,duo-
bus angulisc/e/b/&bre/d/ funt zquales. Dempto itaque communi c/e/b:reliquus
asescreliquo brerd,per tertiam communem fentétiam cft zqualis.Simili difcurfu
monftrabitur,g angulia/e/d & c/e/b/Aunt zquales adinuicem. Si duz igitur reétz
Iine fe adinuicem {ecuetint,angulos qui circa verticem funt, zquos adinuicem effi
cient. Quod oportebat oftendere. - Corollarium,
@Hinc manifeftum eft,quotlibet re@as lineas in codem piicto fefe adinuicem in-
terfccantes,angulos efficere quatuor retis zquales.

. Gubpapa B, Pedbecis s,
I I Avmdg 2erybnoy pids TEp WAwWEGp infohudeiong,i ikTdg Yainy inaTiooo’ TEY TS Kok
&n’ tovafop peidwp isis :
Theorema o, . Propofitio 16,

OMnis triiguli vno latere producto,exterior angulus vtriﬁl;
interioribus & ex oppofito maior eft. :
O R O N T 1V 8. @Efto datum a/brc/eridgulum,cuius vrium latus,vepote brc,

is

16




LIBER 1. 21

producatur in dire€tum ad punétum v{g; d, per fecundum poftulatum. Aio itag primadetnon
primum,cxteriorem angulum a/c/d,maiorem effe intrinfeco & ex oppofitobra/¢. firatisispars.
Secctur enima/c/bifariam in piicto e,per decimam propofitionem:& conne@atur
bre/re&ta,per primi poftulacum.quz per fecundum poftulatum, extendatur in di. 2
~ re@ym verfus fifccetirg; reta e/t/zqualis ipfi bre, per tertid propofitionem-tan-
dem conne@atur recta of,per idem primi poftulatum. Cim igitur a/e/fit zqualjs
¢/c,&b/evipfi e/Pitidem zqualis,per conftructionem:binz itag; a/e/& e/b/triangu
li a/e/b,duabus c/e/ & e/frerianguli c/e/f, funt altera alteri 2quales.& zquos adin’
o 7 uicE efficiuntangulos ase/b/& ce/f, per decimamquin.
3 £ tam propofitionem,nempe qui circa c/verticem. Bafis
' "o igitir a/b,bafi o/freft 2qualis:& triangulum a‘e/b, zqua-

%v ~ lctriangulo c/e/fatque reliquus angulus bae,reliquo - .

[ g esc/Azqualis, per quartd propofitionem. Angulus por-

3 10 a/c/d,maior cft angulo a/c/f,per nonam communem

‘ o fentétiam:qua propter & ipfo brasc/angulo maior.zqua-
i

les enim anguli,ciufdem funt 2qué minores. @Dico in. Secunda pats
h fuper,quod idem angulus a/c/d,maior eft a/b/c/angulo.
, ~ Diuifa nang;b/c/ bifariam in punéto g,& connexa a/g/
re€ha,productdq; ipfi a/g/zquali g/h,connexa item c¢/h,atq tandem productaasc/
in k,per nunc exprefla poftulata,citati(y; propofitiones:haud diffimili difcurfu col-
ligemus, angulum a/b/g,zquum efle angulog/ch. Et quoniam angulus b/c/k,an-
gulo b/c/h/maior eft, per noni communem {ententiizerit & idem angulus bc/ks
1pfo a/b/c/angulo maior. Acquus eft autem a/c/d/angulus ipfi b/c/k,per decimam-
quintam propofitioné:& angulus igitur a/c/d/codé angulo a/b/c/mator eft.Omnis
itag; trianguli vno latere producto; exterior angulus vtrifs interioribus & ex op-
pofito maior eft.Quod crat demonftrandum. B h N

©tbenpa 1, Peé&dq 8. -
Ar7ds Frydowou ock d'vo Juavioes,dhio 3g8Bp iNdorovlg Gor, meéva pemchaepiCacvifpect.

' - Theorema 10,  Propofitio 17.
7 Mnis trianguli,duo anguli duobus rectis funt minores,oms -
nifariam fumpei. IR | .
‘ORONT IVS. @Sit triangulum a/b/c. Dico in primis,duos angulos a/bc/&
a/c/b,diaobus reétis cﬂ'zmm:guulu Producatur enim Ezdhmsdmdh@umwfq; ad ‘Ifr:‘;"P"ﬂoﬂ‘
punctum d:per fecundum poftulatum. Exterior igitur angulus a/c/d,maior eft jn. "™ ?m‘
teriore & ex oppofito a/b/c,per decimamfextam propofitionem. A ddatur vtrique
: corundem angulorum,communis a/c/b. Duo igitpran-
A gulia/b/c/& a/c/ b, duobus angulis a/c/bs & asc/d/ funt
, ' minores, per quartam communem fententiam. Anguli
~ "porrdasc/b/&asc/d,duobus redis funt zquales,per de-
by < _d  cimamtertiam propofitioné.Et duo igitur angulia‘b/c/

' : &a/c/b,cifdem binis retis funt minores:ijdemnang;an .

guli,zqualium angulorfi 2qué minores exiftunt. CNec diflimili via, angulib/a’c/ De ceterisan
& a/a/b,daobusitidem retis oftendentur effe minores:necnonasb/c/& c/a/brangh g:ﬂ::’;:lm?
li,productoa/brvel asc/latere.Omnis itagstrianguli,duo anguli duobus rectis funt '
minores;omnifariain fumpti.Quod expediebat demonttrare. S
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T Ctbgnpe 10, Peoteais ik
' Avrds Teopdrov i pegwp WAWPE, Thp pegore yoviap bapTerm.
o Theorema 11, Propofitio 18.
"

Mnis trianguli maius latus,fub maiori angulo.'ﬁlbtcnditur. 18

O RO N T IVS.€Sittriangulum a/b/c:cuius latus a/b,maius fit 9{¢/l§tc'
re.dico quéd a/c/b/angulus,maior eft angulo a/b/c.Secetur eniin  maioria/b,ipfi
minori a/¢/ 2qualis, per tertiam propofitionem : fityilla a/d. & conneCtarure/ds
re&ta,per primum poftulatum Duuidit itaque re@ta cvd/triangulum a/b/c,& angu-

‘ lum proptereaa’ ¢/ b . Maior eft igitur angulusa/ ¢/ bs

angulo a/c/d, per nonam communcm fententiam . Ipfi

porrd a/c/d angulo, zquus eft angulus a/ d/ ¢, per pri-

mam partem quintz propofitionis :funt cnim per con-

(i ¢ ftru@ionem a/c/&asd laterd adinuicé zqualia.Eta/c/bs

' igitur angulus,maior eft angulo a-d’c. Angulus rurfum

. asdscmaior eft interiore & ex oppofito d/b-c,hoc eft a/bsc/ angulo,per decimam-
fextam propofitionem. Multd maior igitur eftangulus a‘c/b, ipfo d-b/c/feu abres
angulo.quod enim maiore maius cft, 4 fortiori videtur effe maius. Omnisitaque

triangult maius latus, fub maiori angulo {ubtenditur. Quod demonftrandum fuf-
ceperamus. : _ .

Sxbenpe i, Podhars i
Arzig Tpiydvou 4D Ty pEgom poviay § pagwp WAwek dufdw.

Theorema 12, Propo/itio 19. - : S
Mnis trianguli maiorangulus,{ub maiori latere fubtéditur.
ORONTIVS. @Sit rurfuma/b/c/ triangulum, habens angulum a‘c/b,
maioré anguloa/b/c. Aioverfa vice,@ latus a/b, maius eft ipfo latere a/c.Sinang
a/b/latus,non forct maius a/cieflet igicur vel eidé a/c/zquale,vel co minus:Aequi
porroné eftasb/ipfi a/c:quonid angulia‘b/c/&a/c/b, per quintam propofitionem,
a - forét adinuicem 2quales.funt autem inzquales, per hy-
pothefin.non eft igitur a/b/latus,zquale 1pfi a-c.Neque

19

etid minus cfta/b, codemasc/latere: efletenim angulus
a/c/b, minor angulo a/brc, per anteccdentem decimam

b ¢  oftauam propofitioncm . hoc autem aduerfatur hypo-
; - thefi.Igitur a/b/latus,né eft minus ipfo a/c/ latere- Ofté-

fum eft auté,qudd nec eidem zquale. maius-eft igitur ipfum latus a/b,codem a/c/
latere. Omnis ergo trianguli maior angulus,{ub maior: latere fubtenditur.Quod
demonttrare fugrat operzpretium. . o o o )

oudenp 1y,  Ppdtuais n.
A L Avrds vprybrov od fio @AwgayTHg Mg peigovis Gotymebrmm pifahapuCaiporcr.
Theorema 13, Propofitio 20.

‘ OMnis trianguli duo latera, reliquo funt maiora,quomodo-
cunque affumpta, 4 I
ORONTIVS.Efo datumarbrc trjangulum.Dico primiim, duo latera a/bs
&a’c,fore maiora reliquo bsc. Producatur enim per fecundum poftulatum, recta
ca/indiretum,vique ad punétum difecetdrgs a/d/reta,zqualis 1pfi asb,per tertid

[}

20
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propofitionem.& conneétatur b/d reta,per primil poftulatum. Cim igitura’b,

fic zqualis ipfi a/d,per conftructionem:qui ad bafin b/d/funt anguli,2zquales adin-
uicem crunt, per quintam propofitionem, vtpote,a-b/d,ipia/d/b.Angulus porrd

d/b/c;maior eft angulo a/b/d, per nonam communem fententiam: igitur & angulq,f

asd/b/maior. T riangulum igitur d/b/c,habetangulum d/b/c/maioré angulo b/d-c.
Omnis auté trianguli maior angulus fub maiori latere

d_ , fubtenditur,per decimamrionam propofitionem.maigs
A™Na o et d/C/IgtU'S,ipfolatcfcd/b.'Atquila’ms drc, zqud
‘ /\ - eftipfis a/bs & asc/lateribus: data eftenmima/d, ipfi asby

AV . ¢ 2qualis, & verique iungitura/c. Duo igitur lateraa b/ &
o a/,funt maiora reliquo b-c.Similiter oftendemus,quod
a/b/&b/c latera,maiora funt reliquoa‘catga/c & c/b, reliquo a/b, itidem matora.
Omnis itaque trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodocung; affumpta.
Quod oportuit oftendere. L Gooo .
IR Oeéen;.wc ol o Peébimé, ot. : ,
l ' : Aprpipbvov ddh puits F A LGy &m F mpdrop de b of7ig ausadBorp,aci ou-
sab&oouy T&p Nimdp F mpiyiou fdo wA by, ENcToves pfy ioovracsy pegore d po-
vioep wo¥iefovan, S '

Theorema 14, Propzy;tio 2I. _
I crianguli 3 limitibus vnius lateris, binze rect linez intror-
: ; fum conftituantur: ?{ux confticuuntur, reliquis trianguli bi-
nis lateribus minores quidem erunt, maior¢mque angulum con-
tinebunt. L
OR ON T IV S.i triangulo énim a/b/c,3 limitibus lateris bc, duz reétz lic
nez d/b/& d-c/introrfum,ad punétum d, conflicuantur. Aio itaqucpprimum,_ ipfas
d/b/& d/c lineas retas, minores effe reliquis a-b/& a/c/lateribus. Producta nang;
©d,quoufq; fecet latus a/b,in punéta quidem ¢, per fecundum poftulatum: erdit bi-
na latera a/e/& a/c/tridguliae/c,maiora reliquo evc,per vigefimar propofitioné.
Addaturipfisase/& arc,atqs ipfi e/¢, communis ¢/b. & compofitaigiturabs & a/c/
" latera,ipfis e/b/&e/c/lateribus, per quartam cdmunem

gefimam propofitioné. Addatur ipfis inzqualibus, com.
. munis d/c.ergo bina latera e/b/& e/c,binis d/b/ & d/c/li.
‘neis retts funt maioragper éandem quartam cémunem
fentétiam. Oftenfumcft autem, quod a/b/&a/c/ latera,
R ~ cifdem e/b/& e/cAunt maiora.Multo iiitur maiora funt
cadem a/b/& a/c/latera, ipfis d/b/& d/c/lineis reétis, & limitibus b/& ¢/ introrfum
contitutis. (Dico praterea, quddangulus b/ d/ ¢, maior eft angulobra/c. Trian-
guli enim e/b/d, exterior angulus b/d/c, maior eft interiore &ex oppofitob/e/d:
1dem quoque angulus bred, interiore & ex oppofito e/ a/ ¢, ipfiusaresc trianguli
maior,per decimamfextam propofitionem.Longe itaque maior eft angulusb/dc,
ipfo ezaschoc eft,b/asc/angulo. Igiturfi eridguli  limitibus vnius lateris, binz
rectz linez,& quz {equuntur reliqua,vt in theoremate. Quod demonftrare opor:
tebat, - . .

%

Prima partis
Oftenfio.

fententidm,crunt maiora.Bina rurfum latera e/b/& eds .
trianguli e/b/d,funt maiora reliquo b/d,per candem vi-- < -

Secunds pars
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. PebPhwpe v, . Dpdbkas xC. 3
L K 1pi5p whaBp ok donp ioec 7010k muxis dlobeloans ivdeiaug, Bywrop susi@ddoa. ia &t wis
o e Neimriie pegoveeo’ clvaut, mévmn peToehapCaro pfioedy il P Kol TevTig TPiyvy

-

rig fo wAdbpig s Aoimig peloves’ ivactymoévTy ooy CaropSyosts
Problema 8, Propofitio 22. :
EX tribus retis lineis,qua funt tribus datis rectis lineis 2qua-
les,triangulum coftruere. Oportet autem duo latera, reliquo
efle maiora quomodocunque aﬂl;mpta : quoniam triangulibina
latera quomadocunque affumpta,reliquo funt maiora.

22

ORON TI1V S.€[Dentur ergo tres lincz reétxa, b,&c, adinuicem ita propor- -

tionat,vt duz quomodocunque affumpta,fint maiores reliqua:vtpote,a & bripfa
c,atq; b/& c/ipfa 2, deniquea & csipfa b/maiores.Oportet emm ipfius trianguli,ex
tribus retis lineis,que funt tribus datis zquales,cftruendi duolatera,reliquo cfle

Conftru&tiofi 1naiora,per vigefimam propofitionem. A ffumatur itaque recta quzdam linea,ex

gurx,

Problematis

oftenfio.

altera parte punto d/imitatazinfinita vero fecundum reliquam.a quafecétur tres
re€tz linez, ipfis datis fingulatim zquales,per tertiam propofitioné: d-e/quidem
zqualis ipfia, e/f-autem ipfi b,& f/g1pfi c.Etcentro ¢,interuallo auté ¢-d, circulus
defcribacur d-h/k:centro rurfum f,& interuallo f/g,alius defcribatur circulus g'h/l,
per tertium poftulacum.Ec quoniam circuli d/h/k/& g-h/l,in eodem funt plano,&
¢ 'f're€ta,ab voius circuli centro,ad centrum alterius producitur:neceflum cft, eof-

dem circulos d'h/k/& g/h/l/fefe mutuo interfecare.Si nanque minime fc fecarent,

{edfefe adinuicem tangerent,vtpote in punéto hitlic re.
&a c/f7ipfibs zqualis,vtrin(que circulifeimidiametrum
neceflariocontineret. quapropter & duarum rectarum
"a/& c/magnitudiné.Effet enim e-h-pars 1pfivs e-f,2qua-
lis d-e,& propterea ipfi a:pars quoque ht,ipfi f/g, Kipfi
- ergoc/zqualis.quemadmodum ex decimaquinta diffini

tione,& prima cdmuni fententia deducere vel facile eft. Bina ergo tniaguli lacera, -

‘effent zqualia reliquozconta datam hypothefin,& vigefimam propofitioné. Lon-
ge item maius inconueniés fequerctur:vbi circult ipfi vecunque diftare ponerétur.
Secat igitur circulus d/h/k,circulum g/h lefto fe@ionum alteta in punéto b: & c6-
o ne&titur réétz e/h/&h f,per primum poftulatum. T'ric
anguld eft igitur c/h £ dico'quod ex tribus rectis lineis
coftructd,quz funt cribus datis zquales.Cam enim pun
 &um e/fitcentrum circuli d h/k:zqualis eft d7e/ipfic/h,
. . per desimamgquintam diffinitioné. ipfa porrd d- ¢, fecta
eft zqualis ipfi a. Binz igitur, hoc efta/& ¢/h,cidem re-
&tz d e/funt zquales:quapropter & zquales adinuicem,
per primam communem fententiam.c/f/autem, ipfi b’
o data eft zqualis,per conftructionem. Rurf{um quoniam
punétum ficentrum eft circuli g h/Lzqualis eft f/h/ipfi f/g,per candem decimam-
quintam diffinitionem. ipfa autem ff, fecta eft zqualis ipfi c.Ergo f/h/ &, eidem
f/g/(unt zquales:igitur & zquales adinuicem,per eandem primam cdmunem fen-
tentiam. T'res igitur reétz lincz e/h,e/f,& f/h,tribus datis a,b, & c.funt adinuicem,
zquales:& con(%xtuunt triangulume/h/f.  Ex tribus igitur rectis lineis e/h,e/f, &

f/h,quz tribus datis,hoc eft,a,b,& c,funt zquales,céftructum cft triangulum e/h/A

Quod faciendum fufceperamus. ‘
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, Poofhupz * 6, recbeaig iy.
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Problema o, Propoﬁtio 33. .
2 D datam reGam lineam,ad datimque in ea punétum, dato g

angulo re@ilineo,2qualem angulum re&ilined conftituere.

- ORONTIV S.Sit datareta linca a/b,& datum in ea punctum b,re@tilineus
porro angulus c/d/excui receptum fit, ad datum pun&tum b, datz reGtz linez a/b,
zquum an‘gulum retilineum conftituere. Sufcipiatur itag; in c/d/reta contingés
punétum,fity; illud c:in d/e/quoque rea,contingens punctum, & illud fit e.cone- f:g-':‘ confti
&atur deinde re@a ce, per primum poftulatum.Ex tribus deniq; lineis retis a/b,
b/f,& f/a, quz fint tribus datis,hoc eft,ipfius c/d/e trianguli lateribus zquales, vt
pote a/bvipfi c/d,& b/f/ipfi d/e,atque fa/ipfi e/c,triangulum coftruatur a/b/A, per
- 3 pracedété vigefimifecundi propofitioné. Dicoanguld »
- a/b/fzequil fore ipfiangulo.datoc/d/e. Ciim enim bin Egg‘;g‘: prov
linez re&tz a/b/& b/f/trii(guli a/b/f,duabus lineis rectis '
. .  od&drestrianguli odre,fintaltera alteri zquales,bafis
quoque a/f,bafi c/e/per conftructionem zqualiszerit an-
gulus a’b/fangulo c/d/e/fub zqualibus reétis lineis con
o tento,per oftauam propofitioné, zqualis Ad datam er-
fo lincam re@am a/b,& datum in ca punétii b,dato angulo reétilineo ¢/d e,2qua-
1s angulus rectilineus a/b/f conftitutus eft.Quod fecifle oportui. o
xdpgpa it Pedbearlg - xdl.
Ap dWo Tpipwve mis Mo wAwpds Tais fuad wAwends iGes iy WeaTipapikation, Thi
EJ"«yww'ap iig Yavioea’ pedove ixy Tl b F lowp ivbadp whMexowiplw gl This pearp
s Caowg pelore I '
Theorema 15, Propofitio 24.
24 S I bina triangula,duo latera duobus lateribus zqualia habues-
rint alterum alteri,angulum verd angulo maiorem fub 2quis
rectis lineis contentum:bafin quog; bafi maiorem habebunt,
ORONT IVS. €Sintbina triangula a/brc, & de/f, habentia duo latera duo-
bus lateribus alterum alteri zqualia,vtpote,a/b/ipfi d-e,& a/c/ipfi d/f: fit'que an-
g:lus qui ad a, maior angulo quiad d/ fub =quis lateribus contento. Aio itaque,
fin b/c/trianguli a/b/c;maiorem effe bafi e/feridguli d/e/f. Quoniam angulus csgruétio fis
bra/c,maior eft angulo c/d f,per hypothefin:ad datam ergo lincam reétam ¢/d,ad gurs generas
datimque in ca punétii d,dato ang:ﬁrq&iﬁ:wbmmmﬁs angulus retilineus '*
conftituatur ¢/d/g, per vilgcﬁmamtcrtii propofitionem.V'trig; demum azc/ & df,
xqpalis popatur d/g,per {ecidam aut tertiam propofitionem:conetantirg; reétz
¢/g/& g/f,per fecfidum poftulacd. - Erunt itaq; bina lateraa/b/8tasc/tridgulia/bre,
aqualia duobus lateribus d/e/& d/g/trianguli d/e/g/alterum alteri:& qur fub eifdé
lateribus continentur anguli adinuicern #quales,per conftructioneny. Bafis igitur
) 4" b/c, bafi e/ g, per quartam propofitionem eft 2qualis.-

a
@His ita premiflis,quoniam triangulorum adinuicem
' _ comparatorum, varia contirigit habitudo:poterit itaque
b ‘ T €

refta e/g,diuerfis incidere modis,vtpote, aut in direétil
iy ipfius e/t aut fupta,vel infra.Cadat ergo primdm in e+ primus infes
&am e¢/f,vtin hac prima figurz difpofitionc.Igitur cim rendi modus.
, cj-
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in triangulod/e/g,ab angulo qui ad d- in oppofitum la-

2 a -

v \ |\ tusesg,re€ta producatur d-f,diuidés tum ex hypothefi,

/ \ \ tum ¢x conftrutione ipfum ¢-d g anguli:dividet quog;

. \ ipfa df, bafin e/ g, in puncto quidem f. Eft itaque bafis
- A'_& ETTE g

c/f, pars ipfius e/ g: & proptcrea ipfa ¢/g, maioreadem

” N e/f,/per nonam communem {ententiam.Ipfi porrd e/g,

zqualis oftéfacft b/e:& b/c/igitur bafis,maior eft bafi e/f,per conuerfam fextz ¢6-

Secundus mo munis fentétiz interpretationem.qQuédd fi e/g/reéta inciderit (upra e/f, velutin
dus. fecida figurasfict triangulid ¢ f/g,ex tribus bafibus coftitutum. Et quonif triangu
' li d-frg;latus d/f/lateri d/g/eft zquale : zquus erit & d/f/g/ angulus,angulo d/g/f,
per quintam FropoﬁtionE.At ui d-g/f’angulus,maior eft angulo e/g/f,per nonam
communem fententiam:& d-f/g’itaq; angulus,maior erit codem angulo¢/g/f, per

eandem fextz communis fententiz conuerfionem. Angulo rurfum d/f/g,maior eft

B S anfulus c/f/g,népe totus fua parte:& proptereaipfoan-
guloe/g/f/tantd maior. Omnis porro tridguli maiusla
' tus,{ub maiori angulo fubtenditur, per decimamoctaud
propofition&maior eft itag; ¢/g,ipfa e/f/recta. Prazoften-
fum eft auté @ & b/c/ipfi e/g/cozquaturbafis ergobrc,
bafic f'confequenter cft maior. (Chmauté e/g/{ub ca-
) - demef,vtin tertia figurz difpofitione,ceciderit:idé etid
concludetur. Nam in triangulo d-e/g,a limitibus lateris d-e,binz re&tz linex d/f/
& ¢/f/introrfum conftituentur:erunt itaq; d f/& e/f/reliquis ipfius trianguli lateri-
bus d- g/ & ¢/g/minores,per vigefimamprimam propofitionem. Subdudtis ergo
dt/& d g inuicem zqualibus:quz relinquétur erunt pa-

2 R riter inzquales, ¢/g/ quidem maior e/f. Ipfi porrd e/g,
/ zqualis méftrata eft b c:cocludes ergo turfum,b/c/ba-
/N /s
[ _— " L= 8

Terti?!modus b

fin fore maioréipfabafie/f. Igiturfi bina tridgula,duo
latera duobus lateribus zqualia habuerintalterumalte-
riangulum vero:&c vt in theoremate.Quod oftendere
o fuerat operzpretium. 5 '_
, Sxbpnpa 15, Pedoeate. k. :
E ok o Tpiyame mig Rio @Aweks miig duat wAwgais 1Ge Iy traeTionp teaTipn, Thi
Caarp I 78s Pdowws pagove txnykod Tw pwilap aiig yavios peiowx ifw Tho b F i
owp tbadp wEMEX0 LR, , A - ,
o . Theorema 16, - Propofitio 25.
SI bina triangula duo latera duobus lateribus zqualia habue-
) ring,bafin vero baft maiorem:angulum 1;10(1; {fub zqualibus
rectis lineis contentum,angulo maiorem habebune.
ORON TV S.[Dentur inquim bina triangula a/b/c/& d-e/f7, habentia duo
lateraab/&arc,ducbus lateribus d-e/& d/f/2qualia alterum alteri,vepote,a/b/ipfi
dre,& ascipfi d/fiefto auté b/c/bafis,maior ipfa e/f. Aio verfavice,angulum brasc,
angulo e/d/f/cfle maiorem. %gom’am angulus b/a’c/norpotett in primis zqua-
a - lis effe angulo e/d/fbafis enim b-c,bafi e/f/per quartam
propofitionem foret zqualis. Eft autem b/c/bafis, maior
ipfa ¢/f, per hypothefin. Neg; rurfum angulus brar,
minor crit codem anguloe/d-f:quonia bafis b/c, minor

bAc e——'¢ itidem foret bafi ¢/f,per antecedenté vigeimamquartd

25
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propofitionem.Atqui data eft maior:non cftigicur angulus bra/¢,ipfoc-d-f/angulo

minor.Patuit auté ¢ nec eidem zqualis:ergo maior. = Sibina igitur triangula duo
latera:& reliqua, vt in theoremate.Quod erat demonftrandum: :

Obgnpx 15 Ppdbiaie  xs.
Ap do Tpiyere mis foo ywvias mis duai yavicas (Ges txn tkaripnp teatipe, ugl piny
WAwekp pui WAwE iowp i 701 This 155 aucis igotts povious, § Thir Kzgrevouey Nezsd
piap ¥ isop yondpued e Noiwis wAweks Txis Noimig wAegais ioms e tkatigop tnaris
paeskgd T Noimip paviap i Arwii Yywvice.

o Theorema 17,  Propofitio 26.
26 S I bina triangula,duos angulos duobus angulis alterum alteri

zquales habuerint, vnimg; latus vni lateri zquale,aut quod
zluis adiacet angulis, aut quod {ub vno zqualium angulorum
fubtenditur:reliqua quog; latera reliquis lateribus zquaﬁa alteri
‘alteri, & reliquum angulum reliquo angulo zqualem habebunt.

ORONTIVS. €Sint dua triangula a/b/c/ & d/e/f, habétia duos angulos qui
ad latus b, duobus angulis qui ad latus e/f/ alterum alteri 2quales,vepote,a/b/c/
ipfi d/e/f,&asc/bripfi d/f/e,vnum praterealatus vni lateri zquale: primo quidem
quod zquis adiacet angulis,hoceft b/c/ipfi e/f.Dico propterea,quod & reliqua la- Primz partis
tera reliquis lateribus alterum alteri habebit 2qualia,a/b/quidem ipfi d/e,& a/c/ ‘::““:l.fg:";',
;’sﬁ d/f: atg; reliquum angulum bra/c,reliquo ¢/d/f/ 2qualem.  Si nang; a/b/non pot’i,,eﬁ lates
erit zqualis ipfi dze:altera earum maior erit,vtpote a/b.poterit igitur & maiori rum. '
asb,fecari,ipfi d/e/minori 2qualis, per tertid propofitioné. Abftindatur ergo,fity;.
b/g:& conneatur c/g/reta,per primum poftulatum.Bina itag; latera g/b/& b/os
trianguli g/b/c,duobus latcrigus d/e/& e/trtrianguli dve/f erunt altegnatim equa-.
lia:& %l,liad b/& e/Aub zquis lateribus continentur anguli,adinuicem zquales,pet
hypothefin.Bafis igitur c/g,bafi d/f,& reliquus angulus g/c/b/reliquoqui ad f({ub;
quo latus zquale (gbtcnditur)crit per quarti propofitionem zqualis. Eidem por-
10 qui ad fangulo,zquus cft angulus a/c/b,per hypothefin.duo igitur angulia/c/b/:
& g/c/b,eidem qui ad f/angulo erunt 2quales:& propterea zqualesadinuicem,per
. > primam communcm {eritentiam. totus itaque angulus;
{uz parti zquabitur:quod per nonam communem fen-
" tentid eft impoffibile.Non eftigitur a/b/maior ipfa dve.
. fimiliter oftendetur,qudd néq; minor.crgo zqualis- Et
- ¥ quonii b/ijfié/Fper hypothefin eft zqualis:bina ided
latera a/b/& bre/trizguliasb/c,duob? lateribus de/& c/fruridguli dre/f (unt zqua-
lia alterm alteri:& =quales qui ad b/& e/comprehendunt angulos,per hypothe-
fin. bafis itaq; a/c,bafi d/f(feu reliquum latus,reliquo lateri)atg; reliquus angulus
basc,reliquo ¢/d/f, per quartam propofitionem zquatur. Sint auté quz fub al. Offenfiofeci
tero zqualium fubtenduntur angulorum latera adinuicem zqualia:cilicet a/b,ipfi fectda pos
d’c.Ajo rurfum,quod & reliqua latera;reliquis lateribus habebunt xqualia,alterdl the faters,
alteri,vtpote a/c/ipfi d/£,& b/c/ipfi e/f:atque reliquum an?ulum qui ada/ reliquo
qui ad d/zqualem. In:primis enim,fi b/c/non fuerit zqualis ipfi ¢/f,altera maior
__eritefto verbi gratia e/f.poterit ergo ab eadé maiori e/ffecari zqualis ipfi minori
R B/c,pcr"tertmbfopoﬁﬁdné. -+ Secetur itaq;;& fit é/h:conne@atirg d/hytect;per
priroum poftulatuo Erunt igitur. bina latera 2/b/& bre/ trianguli asb/¢, zqualia
s cij.
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duobus lateribus d/e/& e/h/trianguli d/e/h/alterum alteri:& quiad b/& e /fub eifde
zquis lateribus continentut anguli,funt per hypothefin adinuicem zquales . Bafis
ergoa/c,bafi d/h: & reliquus angulus a/c/b,tcliqup d/h/e(fub quibus zqualia fub-
tendiitur Jatera)per quartam propofitioné zquabltur.Angulus porrod fre,cidem -
angulo a/c/b,per hypothefin eft zqualis. duoitag; anguli d/f/e/& d/h/e,cidem an-
gulo qui adc/erunt zquales:& zquales propterea admuchm,pcr primam c6mu-
nem fententiam.In trianguloigitur d/f/h,produo f/h/

as a : L
latere, exterior angulus d b/ ¢, interiori & cx oppofito
- df/h/ zquabitur angulo: quod per decimamfexti pro-
pofitioné eftimpoffibile.Non eft igitur ¢/f,maior b.c.fi-
b— ¢ ¢ » £

mili difcurfu monftrabitur,@ nec minor.zqualis cft igi
, - tur bre, cidem e/f. eftauté & a/bripfidre/ per hypothe-
fin zqualis. Binz igitur a/b/&b/c,duabus rurfum d/e/& e/fAunt equalesaltera al-
teri:& 2£quos adinuicem per eandem hypothefin capiunt angulos.Reliquum ergo
latus a/c,reliquo d/f,hoc eft bafis bafi,atq; reliquus angulus qui ad a,reliquoquiad
d,tefpondenter zquatur,per {zpius allegatam quartam propofitioné. Ergo fi bi-
na triagula duos angulos duobus angulis alterum alteri zquales habuerint:& quz.
fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod oportuit demonttrafie.

: Qb iny Peddeoie g C
l E Ap e dWo tudduo’ b ¢pmt2@e Tois ofaRif ywrics Towes &Rikog Toil, Troepd -

-
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| _Theorema 18, Propofitio 277. S
I in binas rectas lineas re@a incidens linea, alternatim an-.27
D gulos zquos adinuicem fecerit:parallele adinuicem ipfae re=

¢tz linez erunt.
O RO NTIV S.€Sintbinz re&tx linc2 a/b,& c/d,& in eas incidat ¢/frre@a, cf.
ficidtqalternos angulos ac/f/ & e/f/d/zquales adinuicem. Aio qudd a/b/reta, pa-
rallela eft ipfic/d. Sinang; minime forent patallel2:produ@z tandem inaliqua
arte conucenirent,per conuerfam vitimz diffinitionis.Concurrant ergo(fi poflibi-
Ycﬁt)ad partesb, d, in pun&toquidem g.  Efficietur itaq; triangulum e/f/g, cuius
exterior angulus a/e/f,interiori & ex oppofito e/f/g/zquabitur:quod per decimi-
fextam propofitionem nonvidetar efle poflibile.Non cSueniunt igitur a/b, &c/d,

' . ad partes b,d. neque fimilitet ad partes a,cidem nig; fe-
2\ * queretur inconueniens. Qua autem in nulla parte con-
" —__3——5 g ueniunt,per vitimam diffinitioné exiftunt paralldz.l?- ‘
e \ tur asb,parallelaeftipfic/d. Siinbinas ergo rectas li-

TR ¢ ncas:X quz fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod.

‘ a erat oftendendum. IR
R 5 eiéenlm' 9 Ppebeaig - xx. ’
LR Ap s Ao tbdero he EqeirisoneyThis Levds ywviap T oie Kod derworrriop wgd 4Bt
' Efm‘: o pignlowy TifiyB wtpobads © 4D} b dumd plew Aualpdpuig Toms iy mocgdih-
ol aRRRous Looeran ok bl : L ST
o Theorema 19,  Propofitio 28.

 1inbinasreQaslineas reGaincidens linea,exteriorem angus 28
Y lum interiori & oppofito ad eafdem partes zqualem fecerit,
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aut interiores &ad eafdem partes duobus reétis ¢quales:parallelg

crunt adinuicem ipfz re¢tz linee. |
ORONTIVS. €Sint rurfum binz linex a/b,c/d:& in eas incidens e/f/reta,™
efficiat primiim exterioremangulil e/g-a, interiori & ex oppofito ad eafdem par-
tes g/h/c/zqualem.Dico,quod a/b/ipfi c/deft r}:arallcla.Angulus enimg/h/c,angu’” Prime partis
lo c/g/a/per hypothefin eft zqualis.cidem rurfum angulo e/g/a,2quus eft ad yer. ©fteafio.
ticem pofitus b/gh: per decimamquintam propofitioné. Anguli porrd quieidem
zquitur angulo,zquales funt adinuicem: per primd communem fententii. Angu-
lus itaque b/g/h,zquatur alterno g/h/c.Parallela eft igitur a/bripfi c/d,per vigefi-

' e mam(feptimam propofitionem. € Sint rurfum interio- Demsfiratio
e / . Tes &ad caldem partesa/grhy & g/h/C/aniuli,binis re. feclidg partis

@ / &is zquales. Ao rurfum,quod & eadem a/b,ipfi c/d eft
e i 4 parallela. Anguli nanq;a/g/h/ & bsg/h, duobus’itidem
/ rectis zqudtur, per decimamtertiam propofitioné. Qui

f

~autéeifdem, vtpote binis rectis, funt 2quales anguli,&
adinuicem funt zquales:-per primam communem fententiam. Duo itaque anguli
a/g/h/& g/hc,binis angulis a/g/h & b/g/h/funt 2quales.A quibus fubdu&to com-
muni angulo a/g/h:reliquus b/g/h,reliquo & alterno angulo g/h/c/zquabitur:per
tertiam communem fententiam. Parallela eft igitur a/b/ ipfi c/d :per candem vi-
gefimamfeptimam propofitionem. Si in binas itag.rectas ineas,reCta incidens li-
nea:&c.ve in theorerhate.Quod demontrare oportebat.
c Oudgnux Ky resbaie kb, .
de mig mozpaM i’ tosao’ wBEw {uariTTouone, dise oiaME ywvioo oues &MiNaue
iy kgl This $x73¢ off i T3¢ wgd &TarayTiopyuad Ud T duT ignionproed Tois 0i Tos
Kod wdi Tk aueé pign fualy Sedaig ioveg.
Theorema 20,  Propofitio 29, S
20 TN Farallelas reas lineas, re@a incidés linea: & alternatim ans
gulos adinuicemzquales, & exteriorem interiori & oppofito &
ad eafdem partes zqualem, & interiores & ad eafdem partes duo-

bus retis 2quales efficit. o

OR ONT IV S.Sint ab/& c/d/invicem parallela:in quas incidac re@ta e/f..

Dico primiim, ¢ alternatim fumptos angulos efficit 2quales: vtpote,a’g hvipfi Prima theos

g/h/d. -Nam fia’g/h/né faerit zqualis ipfi angulo g/h/d:alter eorum maior eric. 3t pars
fto maior(fi fieri poflit)a’g/h:& vtrig; inzqualium angulorum, communis adda-,
tur b/g/h.Compofiti igitur anguli b/g/h/& g/h/d,ipfis a-g/h/&b-g/hsangulis mi..
notes crunt:per quartam communem fententiam. - Anguli porroa/g/h/&b/g/h,.
binis re¢tis funt zquales:per decimamtertiam propofitioné.Igitur b/g/h/& g/h/d/
anguli, duobus reétis erunt minores.In rectas ergo lincas a/ b/ & c/d/re@a inci-
dens e/f, interiores & in eadem parte angulos duobus reétis minores efficiet. Cone
ucnient itaque tandem a/b/& /d/ re€tz linez in infinitum produétz, ad partes
b, d:non erunt ergo pasallelz , per conuerfam vitimz diffinitionis. Hoc autem
e aduerfacur hypothefi: zqualis eft igitur angulus a/g/h,

b alterno g/ b/ d. @ Aio rurfum, eandem e/t re@am ex- Ppars fectida.

a e .
teriorem angulum, vtpote ¢/ g/ b, interiosi & oppofi-
: o .4 to&ad cafdem partes ixh_/d, angulo zqualem cfhicere.
i /“ ~ Angulus fiquidem e/g/b,ipfi ad verticem pofito 2/gh,
p . per decimamquintain propofitionem cft @qualisspatuis

’ - Glije



Tertia pars.

-
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quod & g/h/d. Biniitag; anguli e/g/ b/& g/h/d, eidem
asg/h/funt zquales:quapropter & zquales adinuicé,per

3 7 b primam communé fententiam.€(Dico tandem,quod &

_ / ; interiores & ad eafdem partes fumptos angulos, vepo-

,‘s c LI te,a/g/h/& g/h/c,binis rectis zquales efficit. Oftenfum
' f/ eft enim,quéd angulus a/g/h,alternog/h/d/eft 2qualis.

comunis vtrig; zqualium addatur angulus g/h/c.Biniigitur angulia/g/h/& g/hrc,
duobus angulis gh/c/& g/h/d,per fecundam communem fentétiam adequantur.
Eifdem quoq; angulis g/h/c/& g/h/d,bini reti funt zquales: per decimamtertiam
propofitionem.Eta/g/hvigitur atqs g/h/c/anguli,duobus rectis,per primam cdmu-
nem{ententid cozquantur. Inparalleclas igttur rectas lineas,reta incidens linca:
&altcrnatim angulos:& qua fequuntur reliqua,vt in theoremate . Quod oportuit

demonttrafle. Corollarium.

€ Qux igitur in parallelas rectas lineas incidit, & inalteram perpendicularis exi-
ftit:cumi reliqua itidem cadit ad perpendiculum.

Okdogupee Koty Peodears A,
195 G tvbcia mepdRuhorykod &RiNaus dol Trxpd Anhor.
Theorema 21,  Propofitio 30.

Vz eidem re@t= linez paralleli: & adinuicem {unt paralleli. 30

O R O N T IV S.@Sitvtrag; a/b/&c/dreta,eidem e/f/parallela. Di.
co a/b/1pfi c/d/fore itidem parallelas.Coincidat enim in ipfas lineas,recta quazda
g/h/k. Cam igitur prafat# linez in codem exiftant plano, & retag/h/ incidat in
a/b/& c/e/parallefas:erit angulus a/g/h,alterno g/h/f/zqualis,per primam partem
vigefimznonz propofitionis.Rurfum, quoniam reta g/k/ incidit ine/f/& c/d/pa-
rallelas:equus erit interior & oppofitus angulus h/k/d,exteriori & ad eafdem par-

\ tes,hoc eft, cidem g/h/f/angulo, per fecundam partem
a 4 % ciufdé vigefimenonz propofitionis. Duo itag;anguli
. \“ ¢ a/g/h/&h/k/dshoc eft,a/g/k/& g/k/d,eidé angulo g/h/f/
\ funtzquales: & zquales igitur adinuicem, per primam

. € N d communem fententiam.Sunt autem a/g/k/& grk/d/am-.
\ guli alterni,a recta grk/in a/b/& c/d/re€tas inadéte cau-

fati.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d,per vigefimamfeptimam propofitioné. Quz
cidem igitur r¢ctz lincx parallela: & adinuicem funt parallelz. Quod oportebat
oftendere. o : Corollarium. 7
@ Quz vni igitur parallelarum cft parallela:alteri quoque parallela eft . -
U npiphps o Peita  Aa o
Apa 1 fofoh @~ owpuciou, i dlobkiy twode: oepd Manop tudGuy ypup puhp tepeey iy
seso o Problemia 1o,  Propofitio 31, o
PEr datum pun&um,datz rectz line parallelam rectam line- 5
A am ducere, . g | o
ORONT IV S.Efo datum punéti a:data verd linea refta,cui per 2/ punftq
operteat ducere paralleli,fit b/c.Sufcipiatur ergo inb/c/re€ta, ctingens punétids |
& connectatur a/dre@a,per primum poftulatum.Ad datam infuper lincama/d,&
in ea datum punétum a,dato angulo reétilinco a/d/b, equalis angulus retilineus
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. . conftituatur d/a/ e:per vigefimdtettiam propofitionem.
a e Etquoniam in retas a/c7atg; bre/ re@a incidit a/ d, effi-
NG * ciens alternos angulos zquales,hoceft a/d/b/ipfi d/aze?™
b X < parallela eft igitur ae/ipfi b/c,per vigefimamf{eptimam

S c}n-opofitiom:tn. Per datum itaque puntum a, datz 1&
&z linez brc; parallelam duximus a/c.Quod expediebat facere. :
. Oedgupe KkPy . DPebhsais -~ AP :
j Avris agiybvov pude 75p @A figGp Moo SAabeong, k U] 3¢ yarvier Ruot s ei e Kol
dmeravaiopion B5.@ oel eims B rpiyinou Fdis yovio,Qugi Sgbadg Too éof. '
S Theorema 22,  Propofitio 32.
O Muis trianguli,vnolatere produco, exterior angulus binis
interioribus & ex oppofito eft zqualis: & trianguli tres in=
teriores anguli,binis funt retiszquales, - . S
ORONTI V S.€Sit triangulum a/b/ccuius vnum latus, vepote brc, produca- ll:if‘:::n fgg‘: \
tur in d,per feciidum poftulatiy. Aio primiim quod exterior angulus a/c/d,binis in- Fg,
terioribus & ex oppofito,hoc eft a-brc, & bras czangulis eft zqualis.Ducatur enim
per datum pun@tum c, datz reétz linez a/b,parallela ¢/ e: per trigefimamprimam
propoﬁnoncm.QJOMm igitur in a/b/& c/c/parallelas,reta incidit asciequus eft
angulus b/asc,alternoasc/e, per primi partem vigefimenonz propofitionis. Rur-
fum,quoniam in eafdem parallelas abs & cse,comcidit rectab/d:extetior angulus
e/c/d,2qualis eft interiori & opppofito,& ad eafdem partes ab/c,per fecundi par-
té ciufdem vigefimenonz propofitionis.Porrd fi 2quas

‘ /"e libus ar:igulis,zqualcs additur anguli: quiinde cdfurgét

- eruntadinuicem zquales, pet fecundam cdmunem fen.
7 tétiam. Totus igitur angulus ac/d, binis interioribus &

be——¢ 4 “oppofitis a‘b/c/& brasc/angulis eft zqualis.Dico infu. Secunds par,

S - per,qudd eiufdem trianguli tres interiores anguli,binis ;‘i’"‘&'ﬂaﬁ“
funt retis xquales. Patuit enim exteriarem angulum a/¢/d, zquil effe duobus an- - )
gulis a/b/c/& bfa/c-%lib'us zqualibus angulis,fi idem communis addatur angulus
asc/bierunt per fecundam communem {ententiam,tres anguli a/b/c,bsa’c,&a/c/b,
®quales binis angulis a/c/b/8a/c/d.Eifdem porrd angulis a/c/b/& a/c/d, duareét
itidem zquitar anguli,per decimamtertii propofitioné. Tres igitur anguli a/brc,
brase,8a/c/bstrianguli ab c,per primam communem féntentiam,binis %:nt recti§
zquales.Omnis itaque trifguli,vno latere produ®o: & reliqua,vt in théoremate.
Quod oportuit demonfheaft. . Corolbarium, _'
QHinc fic manifeftum,cojuflibet trianguli tres angulos, zquales effe tribus angue
lis alterius cuiufCung; eriangulinempe quod cifdem,vtpote binis reétis verobique

“ o

fint zqualés. "
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. ... :  Theorema 23,  Propofitio - 33, - . -
E@as & {Parallel'OS;ad ca{dem partes rectz linez coniungé:

A L tes:& ipfe zquales & parallelz funt. e
OR O NTIVS. €Sintzquales &adinticem parallcl# recz linexd/b, & crd:

C.ijj. .
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quas ad eafdem partes coniungant retz a/c, & bsd.Dico a/c, & b/d/re@tas fore ad-
inuicem zquales & parallelas. * Conne&atur enim b/c/diagonius,per primii poftu-
~latam.In datas igitur a/b/& c/d parallelas,reta incidens brc,efficit alternos angu-
los a/b/c/&bsc/d adinuicem zquales:per primam partem vigefimznonz propofi-
Xionis.Eft autem a/b/reta zqualis ipfi c/vcgpcr hypothefin:& vtrique cémunis brc.
Binz igitur a/b, & bs¢/ trianguli a/ bc, duabus brc/ & ¢/d/ trianguli b/c/d funtal-
tera alteri zquales: & #quos adinuicem continent angulos, nempe alternos a/ b/e/
& b/c/d.Per quartamergo propofitionem,bafis a/c/zqualis eft ipfi bsd-'atque reli-

‘ uus angulus a/ ¢/ b, reliquo ¢/ b/ d/ zqualis , vtpote

. b ub quibus zqualia fubtenduntur latera. In rectas itaque
lineasa/c/&b/d,re@a incidens bre,efficit altetnos angu-

los a/c/b/&c/b/d/adinuicem zquales-parallela eft igicur

‘ 4 2/ re@a ipfib/d, per vigefimamfeptimam propofitio-
nem.Patuitautem @ & eidem 2qualis. Acquas igitur & ‘paral})chs:& quz{equun-
tur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus. '

. . Oubgnpe  kdty . Pgobsgis Ad. -
Qp mepaRRNoYpdppLp Xweiwp ok kacraTiop WALgat T1 @ povicyigoc &MiNas.
&b,k i SGpPO- cumt dixe Tipra. . . '
- Theorema 24, Propofitio- 34.

'Arallclogramiﬁorum locorum,latera quz ex op ofito,8 ans
p guli zqualia funt adinuicem:8 dimetienseabifariam fecat,
ORON TIV S. @Efto datum paraﬂdbgrammum a/bre/dillius verd dimetiés
b/c.Aio primum,ipfius a-bsc/d parallelogrammi latera quz ex oppofito, & angu-
los fore adinuicem zqualia.In parallelas enim a/b/& c/d/reta incidens brc, facit al-
ternos angulos a/b/c/& brc/d/ zquales adinuicem: per primam partem vigefime

.

. nonz propofitionis. Eadem quog;b/c/ incidens in parallelas a/c/&bvd, cfficit rur-

" Pans feciida.

fum alternos angulos a/c/b/& c/b/d/ adinuicem zquales, per candem yigefimam-
nonam propefitionem.Duo itaque tiangula a/b/ ¢/ &b/ c/-d, habent duesangulos
duobusangulis zquales altcrum alteri:vndmque latus vnilateri zquale,commune
fcilicet brc,quod zquis adiaget angulis.Reliqua igitut latera reliquis latcribus eriit

- zqualiaalteri alters;hoc eft,a/bripfi c/d,& a/c/ipfi b/datque reliquus aggulus qui

4d a/reliquo quiad d/ zquabitur,per vigefimamfextam propofitionem, Monftra-
uimus autem binos angulos qui circa b,duobus angulis.qui circa ¢/fore alternatim
zquales: totus igitur angulus qui ad b; toti quiad ¢,per fecundam communem fen
tentiam zquabitur. Parallclogrammi igitur a/ b/ ¢/d, latera qua ex oppofito,& an-
S T gu%i»x;zquaﬁnjt‘idihhiccm. @ Dico raperea,quod & di-
b metiés illud bifariam fecat. Oftenfa eft ¢iiim a/b/zqua-

lisipfic/d, atque as ¢/ ipfi bs d: éftque b/ ¢/ communis.
: g - Bind itaque triangula a/ b/ ¢/ & b/ ¢/ d, habent fingula
T '© " latera fingulis lateribus zqualia: & eos qui fub 2quali-
bus lateribus continentur angulos (vti nunc monftrauimus) ﬁngv.&atim xquales,

Y
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vepote a/bs ¢ ipfi brer d, &as o/ by ipfi b/ d:atque eum qui ad a/ei quiadds

zqualem. Conuenit ergo triangulumarb/c, triangulo b/c/d. Quz autem fibimet-
ipfis conueniunt , zqualia funt adinuicem: per oétauam communem fententiam.
“Triangulum igitur a/b/utriang:rllo bre/dreft 2quale.Dimetiens itaque brc,datum
paraliclogrammuma/b/c/d/bifariam fecac Quod oftendendum fuerat.  ~ *°
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35 T Arallelograrhma in eadem bafi & in eifdem parallelis exifté-
tia,adinuicem funt 2qualia. | |
O RON T IV S.Sint parallelogramma a/bsc/d/ &c/d/e/f, in eadem bafi o/d,
atque in cifdem parallelis a/f/& c/d-conftituta. Dico a/b/c/d/ parallelogrammum,
zquum efle ¢/ d/ e/ f/ parallelogrammo. Secet enim in primis latus vnius, vepote prima theore
¢ c,alterius latus b/ d, in puncto quidem g.Et quoniam parallelogrammorum lo. matis differé
corum latera quz ex oppolfito funt adinuicem zqualia,per trigefimiquartam pro- fa.
pofitionem:vtraquegitur a/b/& ¢/fzqualis eft ipfi d Quzautem cidem zqua.
lia,& adinpicem (unt zqualia, per primam commuynem fententiam: zqualis eft igi-
tur a/b/ ipfi e/f. Communis addatur bre; totaigitur are, toti b/f/ cric zqualis, per
{ecundam communem fententiam. Eft autem &a-c, ipfi b/d/zqualis, per eandem
trigefimam quartam propofitionem. Binz itaque a/c/& a/e,trianguli a/c/e,duabus
b/d’ &b/ f/ triangulib/ d/ £/ zquales funtaltera alteri: & 2quos adinuicem conti-
nent angulos, nempe exteriorem d/ b/ f7 interiori quiad a, per fecundam partem
o . - vigefimznonz propofitionis.Bafis itaq; c/e,bafi d/f, per
f— r-7°f~7’ quartam propofitioné eft zqualis: atq; triangulil a/c/e/

g

/ triangulo b/d/f. A quibus fubduéto communi triangulo
L ] / bre/gireliquil trapeziia/b/g/c,reliquo trapezioc/f/d/g,
c d per tertiam communem fententiam zquabitur. Eifdem

rurfum 2qualibus trapezijs , cCommune adijciatur triangulum ¢/d/ g: confurgent
a/breds & c/ds e/ £/ parallelogramma adinuicem unal.ia,dpcr fecundam commu-
" nem fententiam. @ Quéd fi latus vrius parallelogrammi,dimetiés alterius cfficia- pifferztia (e

tur, vt in hac fecunda figura:tdem,fed pauld leuius,con. cunda.

A————p———* *_dudetur.Tridgola enima/b/c/ &b/d/ ¢, fbpraferipto dj.
N - -fcurfuoftendentur zqualia adinuicem. qui Eus adiun&to
;" communi triangulo b/c/d:confurgét asbresd/& b evdres
R .. ‘parallclogramma rurfum adinuicem zqualta,per fecun.
dam cdmunem fententia. €[ Nec minyis facile deducetur propofitionis intelligen: ertia disie
tia:vbi latus ynius parallelogrimi, inlatus alterius inciderit, velutintertia figure tentia.
difpofitione.Etdtenim rurfuma/b/& ¢/f/zquales adinuicé:a quibus dcm]ita com-
muni bre;reliqua a/e/reliqua b/A,per tertis cdmunemfentétiam erit zqualis. Hing
g ile b . PRILIRE . ) ﬁWﬁ,tl‘i"ﬂOb{d/ﬁ\fduﬁmpl‘ﬁ mc\iﬁrabitur,
‘ 7 zquale.Qyfi vtrig;zqualium angulorii,addaturcdmupe
: ~ - . erapezill &b/ direfultabititeruma/bre/d parallelogris

. ef=—=—=yd = - . mum,cidem parallclogrimo c/d/e/f,pet fecundd comus

nem fentenitid zquale. - Igitur paraliclogrima in eadem bafi,& in cifdem paralles

Lis exiftchrig;adinuicem funt zqualia:-Quod ¢racoftendendamm. ™ .« s o1y
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Theorema 26,  Propofitio 36.
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OR O NTI1V S. Sint a/bc/d/&e/frg/hparallelogramma,in bafibus zquali-
_bus c/d/& g/h, atque in eifdem parallelis a/f/ & c/h/céfiftentia.Dicoa/b/c/d paral-
lelogrammum,zquari parallelogrammo e/f/g/h.  Conne¢tantur enim rectz c/e/
d/f,per primum poftulatum. Et quoniam parallelogrammum eft e/f/g/h,2qua

is eft c/f/1pfi g/h, per trigeimamquartd propofitionem:Eidem quog; g/E
eft c/d,per hypothefin.Binz igitur c/d/& e/f,eidem g/h/funt zquales:& propterea
zquales adinuicem,per primam communem fentétiam. fintg;adinuicem paralle-
lz,ex hypothcﬁ. Quz autem zquales & parallelas coniungunt line® rect, zqua.
les funt & parallelz,per trigefimamtertiam propofitionem:& c/e/igitur atque d £/
zquales funt & parallelz.Parallclogrammum cl{) itaque vd/e/£Ipft porrd c/dre/fr
. parallelogrammo,zquum cfta/b/c/d/parallelogrammum,per trigefimamquintam
propofitioné: in cadem enim bafi ¢/d,atque in ¢ifdem parallelis a/ f/& c/h/ confti-
. tudtur. Et per eandem trigefimamquintam propofitio-
nem,c/f/g/h/parallelogrimum, zquum eft ipfi c/d/e/fr
parallelogrammorfunt enim in cadem bafic/f,atque in
_ eifdem parallelis a7 & ¢/ h. Binaigitur parallclogram-
€ 4 " ma a/bse/d/&e/f/g/h, eidem parallelogrammo c/dze/fr
funt zqualia: quapropter & zqualia adinuicem, per primam cémunem fentétiam.
Idem ctiam oftendere liccbit,jc quacung; parallclogrammorum difpofitione: hy-
pothefi feruata. » Parallelogrima igitur in bafibus zqualibus:& cztera, vt in theo-

remate.Quod demonttrare oportebat. '
' ©edenpn K, Teabears AL,
TA rpiyewm vt 4OV afis tuthig Bdores Svix Ktk oF g v TroegaRiNais Toue BA-
- hog Big, ‘ -
"+ Theorema 27, Propofitio - 37. .

a e €

adinuicem funt zqualia.

O RO N T IV S.CSinttriangulaa/b/c/& d/brc,in eadem bafi bre, atg in cifde
paraliclis a/d/& b/cexiftentia. Dico triangulum a/b/c,zquari propterea triangulo
d/b/cProducatur enim vtrobique ad/recta,v(q; ad pun@a e/&{,per primum po
ftulatum.& per punGtum b/darz rectz linex a/c,paralicla ducatur l(:/c:atq; ipfibsds
.- parallela o/f,per trigefimamprim3 propofitionem. Sunt itagsa/c/bre/& d/b/c/fr
e a d ¢ parallelogramma, & in eadem bafi b/catqueinieifdem

- / parallelis b/c/& e/fyper h ﬁpothcﬁn coftituca: igitur ad-
[~

TRiangula in cadem bafi, & in eifdem parallelis conftiuta:

inuicem zqualia,per triic' mamquintam propofitioné.

- Triangulum porro a‘b/c;dimidid eft parallelogram-

o ! mi a/c/bre,atg; d/b/c,tridgulum dimidid ipfius d/bre/fr
parallelogrammi:dimetientes enim a/b/& c/d,ipfa bifariam fecant parallclogram-
ma,per trigefimamquartam propofitionem.' Qua autem zqualium funtdimidid,
zqualia funt adinuicem; per {eptimam communé fententiam; - Igitw- a/b/c/trian-
gulum,zquum eft d-b/cr tridgulo. Ergo.triangula in eadem ba(?:&- quz fequiitur
reliqua. Quod oftendendum fuerat.
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Aaig dofpe Theorema 28,  Propofitio 38.
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ftituta:adinuicem funt zqualia..

TRianguIa in zqualibus bafibus,& in ¢ifdgm parallelis con- 38

»xqualis -




| 39 ' Riéngula gqualia,in eadem bafi conftituta,& ad eafdem pars
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OR ONTIV S.@Sinta/bsc/& d/e/freriangdla,in bafibus zqualibus b/c/&e/f,
in eifdémg; parallelis 27 d/& b/fconftituta. Aio triangulum a/b/c, zquitefle dre/f/
triangulo.Producatur enim vtrobique in diretum & continuum rectaa/d,vig;ad™
g/& h/pun@a,per fecundum poftulatum. Et per datum pun@um b, datz ret= li
nez a/c,parallela ducaturb/g :atq; per f-punétum ipfi d/e/parallela f/h,per trigcﬁf’
mamprimam propofitionem.  Sunt igitur a/c/b/g/ & d/e/f/h/ parallelogramma,
in bafibus quidem zqualibus b/c/& e/facin eifdem parallelis b/f/ & g/h/ per hy-

‘ 1 pothefin conftituta: & proptet id equalia adinuicem,

4 « o, d
& _a " pertrigefimamfextam propofitionem.Atqui parallelo-
\ i \ / \ / grammaa(czb/g/& dse/f/h,a dimetientibus a/b/ & d/£/
% ifariam {ecantur , per trigefimamquartam propofitio-

o _ nem.Eft igitura/b/atriiiulum dimidil ipfius a/c/b/g/
parallelogrammi,atq; tridgulum d-e/fipfius d/e/f/h/parallelogrammi dimidiugn.
Quz auté zqualium funt dimidium,ca {ant adinuicé 2qualia, per feptimam com.
muncm {ententiam.zquum cft igitur triangulum a/b/c,ipfi d/c/f/triangulo. Trian
gula itag; in zqualibus bafibus:&c.vt in theoremate.Quad demonftrandum rat.

Gbonpee k8,  Poibioie  AD: -
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| Theorema 29, = Propofitio  39.

-k tes:& in eifdem funt parallelis. o ® Conuerfa 34,
ORONTIVS. €Sint in cadem bafi brc,atg;ad eafdem partes a/& d/triangu-
Ia a/b/c/& d/b/c/adinuicem zqualia.Dico g ex a/in d/conexa linea recta, ipfi bre/
cft parallela.Si nanq; ad/non fuerit parallela ipfi b/c:poterit per datum punétum
a,ipfibsc/duci parallela,per trigefimamprim4 propofitionem. Ducatur igitur, & fit
are:qu vel incidet fub a/d,aut fupra.Cadat primo infra,fi poffibile fit:& per prim@ Prima oftens
poftulatum cneQatur re&ta cre.qua cimi incidat intra d/b/c/triangulum;& aban- fionis differés
guloquiad c/inb/d/fubtenfum latus extendatur:dividet ipfum d/b/c/triangulum. .

Erunt itag; a/b/c/& e/b/c/triangula in eadem bafib/cac in eifdem parallelis aze/
&b-c conftituta:zquum ctit propterea triangulum e/b/c,ipfi a/b/c/triangulo,per
trigelimamfeptim propofitionem.Eiderh porrd a/b/c/triangulo, zqud eft d/b/cs
triangulum,per hypothefin. Bina itaq; triangula d/b/c/&e/b/c,eidem a/b/c/trian-
' ~ gulo erunt zqualia: & proinde #qualia adinuicem, per

primam communé fententiam. Trifgulum ergo d/brc,
' 2quum erit ipfi e/b/c, maius filicer minori,feu{mauis)
" "totii fuz partiquod né eft poflibile.Non cadit igiturae/
- L parallela fub a/d.@[1dem fequetur inconucniens,fieadé gecq4, qiffes
ase/detur inaidere fuper a/d-Produéta enim b/d/per fecundum poftulatum,conue remtia. ,
niet tandem cum ipfaa‘e,per quintum’ poftulatum:propterea quod retaab,inci- ,
dens in a/e/&b/d/reftas, facit interiores angulos & ad cafdé partes a/b/d/& brase/
minores duobus rectis(nempe minores a/b/c/& b/ase angulis,qui per tertiam par
‘tem vigefimanonz propofitionis crunt binis reétis zquales) Connexaitag; cre/
reta,per primum poftulatii,ca cadet extra d/brc/triangulum:fiet propterea trian-
gulum d/b/c,pars ipfius e/b/c/trianguli. Verunque rurfum,ipfi a/b/c/concludetur
zquale(e/b/c/quidem per trigcﬁmamfcptimé propofitioné,& d/b/c/per hypothe-
fin)& e/b/c/confequenter ipfi d/brc,totum fuz parti:quod curfum eft impofiibile-

[,
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omne fiquidem totum eft {u2 parte maius,per nonam communem fententis.Non
cadit ergo parallelafuper a/d. patuit quod nec infra.igitur ex a/inipfum d.T'rian
“ gula igitur zqualia:& quz fequuntur reliqua;Quod oportuitoftendiflc.
| Gdgupx A, Pgibears .
A Tovc Tpiyeov i udi T6p iowp Pdorap dvix kgd adi m dumd pign,kod of s du-
mig moegacMiNois Bhip. :
A Theorema 3o, Propofitio 4o.
T Riangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia,& ad eafz
Conuerfa 3. dem partes: & in eifdem funt parallelis.

O RO NTI V S.qSint a/b/c/& dre/friridgula zqualia adinuicem,& in bafibus
zqualibus b/c/& e/f(in diretd quidem exiftentibus,femper velim intelligas)atg
ad cafdem partes a/& d/conftituta: & connectatur a/d/reta, per primum poftula-
tum.Aio @ a/d,ipfi b/freft parallcla.Nam fia/d/non fucrit cidé b/f/parallela:pote-
* rit per datum pun@uma/ipfi datz lincz b/f/alia quedam parallela dugi,per trige
fimamprimam propofitionem.Ducaturigitur,fi poffibile fit:& fita/g.Cadetitaque
a/g/reta vel fuper a/d; aut infra.Quodciig; auté dederis:cam cii ¢/d(vtrag in di-
rectii producta)cducnire neceffum eft.quonii ex a/in e/connexa per imaginationé
linea re@a,incidit in a/g/& e/d, efficiés angulos intetiores &ad cafdé partes ase/d/
Prima demss & ¢/a/g/duobus rectis(veluti fupra)minores. QIncidat ergo primd a/g/fub a/d:&
frationis difs connectatur f/g,per primi poftulatum,dirimens d/c/f/triangulum. Erit igitur tri-
" angulum g/e/f,2qui ipfi a/b/c/triangulo,per trigefimamoctauam propofitionems:
Yunt enim in bafibus zqualibus b/c/& e/f/ex hypothefi,& in cifdem parallelis a/g/
. & b/f/per datam conftructioné. Ipfi porro a/b/c/triangulo,zquum eft per hypo-
thefin d/c/f/trianguli. Triangula igitur dre/f/& gre/fierdem a/b/c/ triangulo eriit
zqualia:& zqualia propterea adinuicem,per primam communé fententiam. Itag;
trian(gulum d/e/f,zquum erit ipfi g/c/f/eriangulo:maius fcilicet minori,hoc cft,to
Secidapars tum fuz parti.quod per nonam communem fententiam eft impofflibile.CAtfi de-
fiuedifferétia eyr a/g/incidere fuper asd:conuenient rurfum a/g & e/d,idémque fubfequetur in-
8 conuenicns.Produta fiquidem e/d/in g, per fecundum
a | poftulatum:céne&tatur rurfum f/g,per primum,cadens
extra d/e/f/triangulum. Tuncy; g/e/f/& dre/freridgula,
cidem a/b/c/triangulo concludentur zqualia:g/e/f/qui-
b———s € dem per trigefimamoctauam propofitioné,& d-e/f/per
ipam hypothefln. Vnde futfum togi g/c/f/triangulum,fuz parti,hocett, dre/fr
triangulo,per primam communcm fententiam zquabitur.quod peripfam nonam
communem fententiam eft impoflibile. Cadit igitur parallela ex a/in d/ verticem.
Concludendum ergo,triangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia,&ad caf-
dem partes:& in cifdem fore paraliclis.Quod demonttrare fucrat operapretium.
Notandum. @[Eadem quog; via,{upraditarurn fex propofitionum concludetur intentum, vbi
lura duobus oblata fuerint vel triangula vel parallelogrima : fatta binatim,iuxta

ypothefin,corundem triangulorum vel parallelogrammorum comparatione.

Oubgrum A, Pgikeals  pe '
E' Ay TreepaMuNyprppop TO1ronp Pekarp T ixy This deuthis ko of o duiig g i
Aois Fydimdarop isax P ToepaRaniypappap ¥ Biydvs.

| ' Theorema 31, . Propofitio 41. o
I parallelogrammi & triangulum eandem bafin habuerint,

40
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in eifdémgq; fuerine parallelis: trianguli parallelogrammum du:
lum eft. ‘ ’

O RONTIVS. @Efto parallelogrammum a/b/c/d, eandem habens bafin vds
cum triangulo c/d/c,in cifdémg; parallelis ase/& c/d/conftitutum.Ajo a/b/C/d/paa ]

i 3

- . Ttallelogrammum,fore duplum ipfius trianguli vd’e. Conne@atur enim a-d/re-

¢ta,per_primum poftulatum. Tnangula igitur a/c/d & c/d/e/erunt adinuicé zqua-
lia;pér trigefimamfeptimam propofitionem: habét enim eandem bafin c/d,funtg;

R RS .o« ineifdé parallelis a/e/& c/d.  Atqui triangulum a/c/d/
a N ‘ dimidii eft ipfius a/b/c/d/parallclogrammi: fecat enim
b N AR A illud bifariam dimetiens a d, per trigefimamquartam
P e © propofitionem.Quz autem funt zqualia, ciufdem funt

e - -dimidium:per conuerfam feptima communis fentétiz.
Triangulum igitur.c/de7,dimidium eft a/b/c/d parallelogrammi:& ipfum itaque
parallelogrimum asb/c/d,ciufdem c/d/e/trianguli duplum.  Si parallelogrammit

igitur & triangulii:&c. v¢ in theoremate.Quod oportebat oftédere.qCldem quog; Notandum.
demonftrabitur: vbi parallclogrammum & triangulum zquales habuerint bafes,

in cifdémg; fuerint-parallelis. - _ Corollarium.

@ Hinc it manifeftum,cur in dimetiendis rriangulorum areis,dimidium bafis du- ©
catur in perpendicularem:aut ipfius perpendicularis dimidii,per bafin ipfam mul-
tiplicetur.Fit enim hoc modo dimidium parallelogtammi,quod ineadem bafi atqs
in cifdem collocatur parallelis cumipfo triangulo dato.

- o Poofhwpr i@, Pedbiarg ph. L,

_ Q dloboia Tpiplie ioop cgaRnhdypapop ousioudins of af futdoy iwbuypdupg

- R ywvic. C _ L
... .Problema 1. - Propofitio 42, ..

DAto triangulo , equale parallelogrammum cqhvﬁitu‘e_re,in-

dato angulo rectilineo,

OR ON T 1V S. Sit datum a-b/c/triangulum,cui oporteat in angulo zqua-
li ei qui ad d,2quum parallclogrammum conftituere. Diuidatur itaque b/c/Jatus Coftructio fis
bifariam in pun€to e,per decimam propofitioné: & conne€tatur ae/reta,per pri- B4
mum poftulatum.Ad datam infuper lineam re¢tam e/c,datiimg; in ea punétume,
- dato angulo retilinco qui ad d,zqualis angulus re@iline® coftituatur f/¢/c:per vi-
gcﬁmamtcrtiqm propofitionem.Et per pun@tuma,datz reétz linez b/c/ parallela

ucatur a/gratg; per punctum c,ipfi ¢/f/parallela c/g,per trigefimamprimam pro-
pofitionem. Et quoniama/b/e/& ase/c/triangula,in bafibus funt zqualibus b/e/& ogentio pros
esc,atquein cifdem parallelis a/g/& b/c/confticuta:ipfa propterea Emt adinuicem blematis.
zqualia,per trigefimamoctauam propofitionem. Tridgulum igitur a/b/c,duplum

C - eftase/c/trianguli.Atqui parallelogrammi fre/c/g,eiuf-
8 dem a/e/c/triaguli duplum eft, per quadragefimampri.

a £
SN \ | mam propofitionem:habent nanque candem bafin b,
[ ' in ci{démque funt parallelis a/g/&b/c.Quz autem eiuf:
4

¢ dem funt duplicia , 2qualia funt adinuicem: per fextam ~ °
communem fentétiam. Parallelogrammf ergo fre/c/g,
zquum ipfi a/b/c/ triangulo dato: {ufCipitque angulum

f/e/c, zqualem ei quiad d. Dato itag; triangulo, #quale parallelogrammum con-

fituitur,in dato angulo reétilineo. Quod faciendum erat.

' d.j-
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Orbprpe AR, Pedbears gy
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- Theorema 32, Propofitio 43.

Mnis parallelogrammi eorum que circa dimetientem funt 43
Oparallelogrammorﬁ {fupplementa,fibi inuicé {unt zqualia.

Parallelogrs R O N T 1V §.€Parallelogramma circa dimetientem alicuius dicuntur effe
metientem. parallclogrammi,quando eundem cum toto poflident dimetientem.Supplementa
Suppleméta. autem,vocantur reliqua parallelogramma exera communem dimetientem confté-
tuta.  Sit igitur a/b/c/d/ parallelogrammum,cuius dimeticns a/d, & circa ipfum
dimeticnté fint ¢/g/& h/f/parallelogramma,{upplementa verd fint e/h/& g/gquz
dico fore adinuicem zqualia. Parallelogrammum enim a/bsc/d,bifariam fecacue
d dimetiente a/d,per trigefimamquartam propofitionemiigitur a/b/d triangulum,
&quum cft ipfi trianguloa/c/d. Dimetiens infuper a/k,bifariam {ecat e/g/parallelo-
grammum,necnon & k/d/ ipfum h/f;per ecandem trige-
fimamquartam propofitionem. zquum cft igitur a/e/k/
tridgulum,ipfi a/g/k : atg; triangulum k/h-d, ipfi k/fd/
triangulo.Stautem zqualibus tnidgulis zqualia iungan-
tur triangula:omnia eriitzqualia,per fecundam commu
_ nem fententiam. Triangula itagsa/e/k/& k/h/d,triangu
lis a/g/k/&k/f/d funt zqualia.Patuit autem ¢ & totii a/b striangulum,toti trian-
gulo a/c/d/itidem coxquatur. Porrd fi ab zqualibus triangulis,zqualia fubducan
tur triangula:que relinquentur,2qualia erdie,per tertiam communem fententiam.
Subduétis itag; triangulis a/g/k/& k/f/d/ab ipfo a/b/d tridgulo,atg ase/k &k/h/d/
triangulis,ab ipfo triangulo a c/d:relinquentur g/f/& e/h/fupplementa adinvicem
zqualia. Omnis ergo parallelogrammi:&ec vt in theoremate. Quod demonftrare
fucrat operzpretium. -
Poofhnpa  1fs, Peabeai¢ po
I' I Agax Tho 008Gy iudinep Gf dodoim Terybvg,ioy mrocgaAnhe ypocppop moegelaldp of
i Robeioy ywrie tvbvypeppe :
Problema 12, Propofitio ‘44.

AD datam retamlineam: date triangulo, zquale parallelo- 44

grammum conftruere,in dato angulo retilineo.

Problematis ' R O N T I'V'S. @Conftruere parallclos;ammum ad datam lineam rectam &
P in dato angulo rectilineo,eft ipfam lineam datam coaffumere in latus qivfdem pa-
rallclogrammific vt cademlinea cum altero adiacentium laterum, angulum com.

prehendat zqualem ipfi angulo dato. Efto igitur data linca re€taa/b:ad qui opor-
teat conftruere parallclogrammum,dato triangulo ¢/zquale,& in angulo zquali ei
Céftruiio f» qui ad d. Producatur in primis a/b/ re€ta in diretum vique ad punétum ¢, per fe-
gurz. aundum poftulatum : &ad datam rectam lineam b/e,ad datimg; in ea punctum b,
dato angulo reétilinco quiad d,zqbialis angulus rectilineus conflituatur f/bse,per
vigefimamtertiam propofitionem.In ipfo confequenter angulo f/bc,dato triangu-
lo c,zquale coftruatur parallelogrimum f/g/e/b,per quadragefimifccundam pro-
pofitionemextendatirque g/f/in directum vique ad h,per {ecundum poftulatum.
Per datum infuper pun¢tum a, vtrique &£/ b/ &g/ ¢/ parallela ducaturlv a, per
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trigefimam primam propofitionem:connectatirg;,per primum poftulatum,dime.

tiensh/b. Et quoniam in rectas g/e/ & hvb, re€ta incidens h-g/inceriores angulos

&ad cafdem partes g/h/b/ & h/gre,duobus rectis minores efficit (nempe minores
ipfis g/h/a/&h/gre,qui binis retis pervitimam partem

i h_ 2 [ vigefimznonz propofitionis funt zquales) concurrent

l ¢ \lb crgo tandem gre/& hvb, in infinitum ad partes b/ & cf'
productz,per quintum poftulatum. Producitur igitur,
. per fecundum poftulatum: & concurrant in piicto k.Per
. idem rurfum poftulatum,extendantur f/b/& h/avfque

. R punétal, & m: & per datum punctum k,vtrique hrg/
& a/c/parallela ducatur Lk;per trigefimamprimam propofitionem.qCHis ita con. Demsfiratio
ftructis, quoniam h/g/l/k/ parallclogrammi, eorum quz circa dimeticntem h/k, Dis fefolutio.
funt parallclogrammorum {upplementa,fibi inuicem funt zqualia,per quadtagefi-
mamtertiam propofitionem: Zquum cft fupplementum feu parallelogrammum

a/b/m/L/ipfi f/g/e/bsparallelogrimo. Eidem porro f/g/e/b-parallelogtimo, zquii

eft datum c/triangulum,per quadragefimami{ccundam propofitioné:ta enim con-
ftructum cft.Igitur parallelogrammum a/b/m/,ipfi triangulo ¢/per primam com
munem fententiam coxquatur. Eft autem & a/b/mangulus, ei qui ad d/ zqualis:
vterque enim zquatur x"Pﬁ f/bve,a/b/m/quidem per deaumamgquint propofitioné,
qui ad d/veré per vigefimamtertid. Coalfumitur praterea data linea re€ta a/b, in
latus ipfius a/b/lm/parallelogrimi. Ad datam igitur lined re€tama/b,dato trian
gulo ¢, zquale parallclogrammum conftruitur a/b/mv 1, in dato angulo retilinco
asb/m,ei qui ad d/zquali. Quod facere oportebat.

. l’géﬁ?\xpa o Pedotoig pe.
T 3 doblaym lubuypappe 5 iovp wocaRAGYpappop ousiGisau of i dtobdoy vy pdppe
yovia. Problema 13, Propofitio 45.
Aro reétilineo, zquale parallelogrammum céftituere,in da-
to angulo rectilineo. |

O RONT 1V S.@Sit datum rectilined a/b/c/d: cui oporteat conftrucre zquale
parallclogrammum,in datoangulo rectilineo quiad e¢.Conctatur ergo b/c/recta,
per primum poftulatum.& dato a/b/c/triangulo,2quale parallelogrammum con-
ftituacur £/g/h/k,in datoangulo rectilineo f/h/ k,ei quiad e/zqualizper quadrage-
fimamfecundam propofitionem. Ad datam infuper rectam lined g/k, dato brc/d/
triangulo,2quumconftruatur parallelogrammii g/k/l/m,in dato angulo rectilifteo
g/k/ m, zquali cidem quiad ¢ : per antecedenté quadragefimamquartam propofi-
tionem. Oftendendum eft itaque primum,hac duo parallelogrima vnum effice-
re parallelogrammum:quod ita fit manifeftum.Quoniam anguli f/h/k/ & g/k/m,
eidem angulo qui ad e/funt zquales,per coftructionem:funt igitur zquales adinui- Quéd csttru
cém,per primam communem fententiam. Addatur veriq; comunis angulus g/k/h: &aparallclos
igitur anguli g/k/h/& g/k/m,funt ﬂcr primam communem fententiam,zquales an $gcis: baral
a gulis £/h/k/& g/k/h.Eifdé porro angulis f/h/k/& g/k/h, lelogrammi.
) ¢[ ¢ "y, duo recti funt zquales anguli, per vitim3 parté vigefi-
manonz propofitionis:anguli igitur g/k/h/& g/k/m,bi-
/V nis funt retis zquales,per candé prima communé fen

& tentiam.Indireta eft igitur h/k/ipfik/m,per decimam-

quartd propofitioné. %nrﬁxm quonii angulus f/g/k,

d 1 w oppofito qui ad b/ per trigefimamquarti propofitioné
| d.j.

-
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cft z;]ualis:pa tuit autem quod & g/k/m. Bini itaque an.

— li f/g/k/& g/k/m,cidé quiad h/funt zquales:& zqua-
\ ] F h les propterea adinuicem, per primam communem fen-
tentiam.Communis rurfum addatur angulus k/g/L.erie

o

'k N igitur f/g/k/&k/g/l- anguli, binis interioribus & ad eaf-
) k dem partes l/g/k & g/k/m,per fecundam comunem fen

d 1 m tentid zquales. Ipfis porro [/g/k/& g/k/m/ angulis, bini

. recti coxquitur, per eandem partem vitimi vigefima-
nonz propofitionis:per primam ergo comunem fententiam,anguli f/g/k/ & k/g/l/
funt zquales duobus rectis.In directum eft itaque f/g/ipfi g/l, per ipfam decimam-
quartam propofitionem.Eftautem & f/g/ipfi hk,atq; g/l/ipfik/m,per trigefimam-
quartam propofitionem @qualis:& vtraque vtrig; parallela. Igitur £/l & h/ m, per

b

" {fecundam communem fententiam,{unt zquales adinuicem,atque parallelz:& eas

Dembftratio
nis refolutio.

Notandum.

udd deferi
ptu parallelo
grammum fit
quadratum.

itag; coniungentes rectz linex £/h/&l/m,zquales & parallelz funt, per trigefima-
tertiam propofitionem.Parallelogrammum eft igitur £/1/h/m. Huius autem pars
frg/h/k/triangulo a/b/c/zquatur:& reliqua g/k/I/mvipfi triangulo b/c/d,per iplam
conftrutionem . Totum ergo f/1/h/ kv parallelogrammum, ipfidatoa/b/ ¢/ dr
tetilineo eft zquale: fufcipitque angulum £/h/ m/ 2qualem dato qui ad ¢/ angu-
lo.Dato itaque reétilineoasb/c/d, zquale conftruximus parallelograimum f/1/h/m,
in dato angulo retilineo qui ad ¢.Quod faciédum propofueramus.q(Idem quog;
licebitoftendere , vbi datum reétilineum, in plura duobus feparabitur triangula.
Cuilibet enim triangulo peculiare conftruetur parallclogrammum, per quadrage-
fimamfecundam & quadragefimamquartam propofitionem: quz fimul vnum cffi-
cere parallelogrimi ipfi dato retilinco zquale, haud diffimili difcurfu cowincétur.

. r‘ed/.’:?\n‘wx o, Dpdbeais ps-
"Po afis Qlobciong tubeiaa’ TeTPdywvop cuxypanlact. '

‘Problema 14, Propofitio 46.

X datareta linea,quadratum defcribere, -

O R O N T 1V S.Efto data linea recta a/b: ex qua fit operpretium defcri-
bere quadratum.A. dato itaque punéto a,ipfi reétz lineza/b,ad angulos re€tos ex-
citetur a/c, per vndecimam propofitionem, indefinitz quidem quanititatis, donec
ipfam fuperet a-b. A qua fecetur zqualis cidem a/b:{iti a/ d, per tertiam propo”
fitionem. Rur{um Ect datum pun@um d, ipfia‘b/ reétz paralicla ducatur d-e, at-
que per pun&tumbipfia/d/parallelabre, dpcr trigefimamprimam propofitio-
neth. Parallelogrammum eftigitur a’bsdse:di

lelogrammorum locorum latera quz ex oppofito,zquantur adinuicem: per trige-

46

co quod & quadratum.Nam paral- -

. fimamquartam propofitionem.Acquum eft igitur la-

a4 ¢ tusdreipfiasbiatquebresipfia/d.Sic autemasbr& asd,
‘ e per conftructioné zquales.Quatuor igitur a/b,ad,bres
& ¢/d/latera,zqualia funt adinuicem: quz enim zquali.
~ 1 bus funt zqualia, & adinuicé zqualia funt, per primam

b e communem {ententiam.Acquilaterd eftigitur a/b/d/e/
parallelogrammum.Rur(um quoniam in parallelas a/b/& dve/re€ta inciditarc: fa-
cit igitur interiores &ad eadem partes angulos ba/d 8a/d e,binis rectis zquales,
per vitimam partem vigefimznonz propofitionis.Re¢tus autem cft quiad a‘angu
lus:igitur & qui ad d/re€tus.& qui ex oppofito confiftuntad b/& e/ anguli, itidem
reéti funt: per eandem trigefimiquartam propofitionem. Retangulum eft igitur
a/b/d/e/parallelograimum. Patuit g & zquilaterdi: ergo quadratd, per trigefimam
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" diffinitionem.Ex data igitur linea retaa/b, quadratum dcﬁ:ripﬁmus.Qt_xod opor-

tuit feciffe. _ Corollarium,

@ Quz ab zqualibus igitur lincis retis quadrata defcribuntur,zqualia funt adin..

uicem:& ediuerfo.quz autem ab inzqualibus fiunt quadrata, funt ineqaalia: maius

quidem quod a maiore,minus autem quod 4 minore defcribitur.

: Otdgnpa Ay Ppdbeare pé

E N oig 8gBepwrioig Brydiois,  &ermd i Tho Sgbivp peowioep Rezmoravdons wh Qs rerpd..
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Theorema 33, Propofitio  47.

47 T N re@angulis triangulis,quadratum quod alatere reGtum ans

' gulum {fubtendente fit,zquum eft quadratis quz fiunt ex late-
ribusangulum reGtum continentibus.
O R O N TTV S.Sit rectangulum triangulum a/b/c,cuius fub b/a/& asc/lateri-

- bus cotentus angulus,rectus exiftat.Dico g defcripti ex b/c/quadratum,ijs qua ex

bra/& a«c/fiunt quadratis,cft Zquale.Defcribitur ergo quadrata,per quadragefimi.
fexta propofitioné: ex b/c/quidem quadratii b/c/d/e,ex a/brverd a/b/frg, & exipfo
a/c/quadratd a/c/h/k. Deinde per a punéti,vtrigs b/d/& cve/parallela ducatur a/l:

- per trigefimiprimd propofitioné.Parallclogrima igitur eruntb/l/& e/l quadran-

gula. Connectitur denigs a/d/& c/f/linex re@ae:per primi pottulaturh. Et quonii
ad retam lincd a/b,atq; ad eius punétiia,duz reéte linex a/c/ &a/g/nd ad cafdem
partes ductz,angulos vtrobig; rectos efficiunt(reéti enim funt,qui circa punéti a/
cofiftuncanguli)in dircéti eft igitur a/c/ipfi a/E:& a/bsconfequéteripfi a‘k,per de-
cimaquarti propofitioné.Parallelx itag;funt b/f/& c/g:imiliter & b/k/atgs c/h.Cid

orrd omnes anguli recti fint adinuicé zquales,per quartd poftulatum: erit angu-
fus a’b/f,2qualis angulo c/b/d. Communis apponatur angulus a/ b/ c: totus igitur
a/bsd,toti fb/c’ angulo, per fecundam cdmuné fenten-
tiam crit zqualis. Rurfum,quoniam per trigefim3 diffi-
nitionem,zqualis eft a/b/ipfi b/fatque b/c/1pfi b/d:funt
igitur bina Jatera 2/b-& b/d/ triangulia/b/d, duobus la-
teribus £/b/& b-c/tridguli f/b/c/ zqualia alterum alteri.
& zquales continent angulos a/b/d/& f/b/c.Bafis ergo
asd/bafi frc,& trian‘gulﬁ asb/d/triangulof/brc, per quar-
ti zquatur Eropo itioné. Ipfius porro triangulia/b/d,
. duplum eft b/l/parallelogrimd, in cadem bafi bd, atg;
in eifdem parallelis a/1/& b/d/conftitutum:per quadra-
gefimamprimam propofitionem.& per candem propo-
fitionem,a/b/f/g/quadratum,duplum ipfius £/b/c/trianguli : habent enim eandem
bafin b/fin cifdémq; confiftunt parallelis £b/& g/c. Quz auté zqualium duplicia
funt,& adinuicé funt zqualia:per fextam cémunem fententid.Igitur b/lparallelo
gramma,zqui eft/a/b/t/g/quadrato. Hayd diffimili via,oftendetur ¢/l parallelo-
grammﬁ,zquﬁ efle a/c/h/k/parallelogrammo fiue quadrato.Connexis enim a/e/&

/h/lincis reétis,per primum poftulatum:erunt rurfum asc/e/& bsc/h/tridgula ad-
inuicé zqualia.Et cim ¢/l parallelogrimum duplum fita/c/e/ trianguli, & quadra-
tum a/c/h/kipfius b/e/h/trianguli itidem duplum, per eandem quadragefimipri-
mam propofitioncm:concludetur tandem parallelogrammum /1, zquari quadrato
achvk. Atquib/l/& c/l/parallelogramma,conficiunt quadratum b/c/d e, quod fie
exb/c:quadratum ergo b/c/d/e,zquumett a/b/frg/ & asc/h/k deferiptis ex a/br&

diij
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a/c/quadratis. In reCangulis itag; triangulis;& qua fequuntur reliqua,vt in theo-
Notandum. remate.Quod expediebat demonttrare. @[Hoc fpetabile & femper admiridum
v theorema, Pythagoras in his fertur offendiffe nume-

2 1is,3,4,5: velut ex obieta potes clicere figura.in quaan-
| \\\i gulus quiad brrectus eft: & qualium partium a/b/latus
3 < cft trium,& b/c/quatuor,talium a/c/reGtum fubtendens
" ', ¢ angulum s/reperitur. C%x’u'r_nquics porrd s,faciunt 25:ter

4 ‘ 3 verd/9,& quater 4/fedecim.atqui 9 & 16/coficitit2y.

Corollarium.

@In triangulis itaque re®angulis,duobus lateribus datis,ipforum adminiculo,de-
uenire licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tumadditionem,

tum fubdu&ianm adinuicem , & lateris feu radicis eorundem inueftigationem.
Quemadmodum in dimetiendis rerum paffim offendes magnitudinibus.

Odppx A, Pedbears e :
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Theorema 34, Propofitio 48.
Cbuerfa pres I trianguli quod ab vnolaterum quadratum,zquale fueriteis 48
cedentis. . quz reliquis trianguli lateribus quadratis:angulus coprehen-
fus fub reliquis trianguli duobuslateribus,rectus erit. "

ORONTIV S.QEftoab/c/trianguliquod ex b/c/quadratum,zquum cis qua
ex a/b/&asc/lateribus fifit quadratis:aio propterea,anguliiba/cfore redta. A da-
to enim punto a,datz linex a/c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimi pro-
pofitioné Et per tertiam propofitioné,ponatur a/d/ipfi a/b/zqualis:conne@atirg;
c/d/recta,per primd poftulata. Cam igicur a/bripfi a-d/fit zqualis: 2qui eft quod
ex a/b/quadratum,ei quod fit ex a-d,per corollarium quadragefimzfext propofi-
tionis.Addatur vtrig;,id quod ex a/c/quadratll. Qua ex a/b/‘ifitur & a/c/quadrata,
zqualia funteis que éx a/c/&asd/quadratis:per fecun-
4 dam communé fentétiam. Eis autem quz ex a/c/ & a/d
uadratis,2quum eft quod ex c/d,per antecedenté qua-
grageﬁmam eptimi propofitioné: angulus cnim c/a/d/
re€tus eft. Quadratis porrd quz exa/b/& a/c,2quum
cft quod exb/c/quadratum: per hypothefin. Quz auté
zqualibus funt zqualia,ea funt 2qualia adinuicé,per primi communé fententiam.
Quadratum igitur quod ex b/c,zquum eft ci quod ex ¢/d/quadrato. Aequalis eft
ergo brc/ipfi c’d:equalia enim quadrata funt,que ab 2qualibus defcribuntur lineis
rectis. Pofita eft autem a/dripfi a/b/zqualis,& a/c/vtrig; c6munis.Binaergo late.
raa/b/& a/c/trianguli a/b/c,binis lateribus asc/&asd trianguli a/c/d/funt alterna-
tim zqualia:bafis quog; b/c,bafic/d/zqlalis. Angulus igitur bra/c,angulo /a-d,per
oftaui propofitioné eft zqualis. Eft auté c/a/d,angulus rectus,per conftructioné:
& bsas ¢/ igitur angulus rectus eft, Si trianguli itag; quod ab vno laterum qua-
dratum:&c.vt in theoremate.Quod erat oftendendum. }

£® Primi Libri Geometricorum Elementorum, @d
| FINIS. |
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Parallelogfammum reﬁangulum.

.\ Mne parallelogrammum rc&angulum,fub dua-
bus re€&tum angulum comprehendentibus rectis

lineis dicitur contineri. .

I O RONT 1V S.QParallclogrammum,dicitur figura qua- Quid paralle

(‘Q CIWASJ AN drilatera,ex oppolfitis lateribus adinuicem zqualibus compre logramum.
KR NE Q€ henfa. Sunt autem parallelogrammoril quatuor tantummo- Quot paralle

do genera:vtpote, quadrati,altera parte longius, rhombus,& rhomboides:quem. logrammord

admodum trigefimatertia primi libri anté monuimus diffinitione. Verungs porrd 5™

& quadratum &altera parte longius,re€tangulum adpellaturicstinetirg; c(lug dua-

bus lineis rectis ad re&um conuenientibus angulum,quarum altera in reliquam

abftractive ducta, ipfum cfficit parallclogrammum. @ Vtex a/b/c/d/potes elicere E xemplum,

parallclogrammo:quod fub a/b/& a/c/lateribus, re€tum qui ad a/conprehendenti.

: bus angulum,continetur.Non poteft enim angulus qui

22 f i ad a/fore re@us , quin per vigefimamnonam & trigefi-
FETXE mamquartam propofitioné libri primi, reliqui tres an-
esieee li fint itidem recti. Imaginanda eft igitur a/b/ recta,

ceeost Ezcrc dire@a via in ¢: & punéti b/defcribere latus b-d.

‘ 4 vel a/c/reGtam,venire re€to fluxuin b: atq; punétum ¢/
cfficere latus c/d. Ita enim abftratiué deferibuntur parallelogramma rectangula.
Ad quorum fimilitudinem, numerus per alium quenuis munerum multiplicatus,
planum atg; rectigulum efficit numerd: vti fubie¢ta videtur indicare figura,in qua
6/vnitates per §/multiplicatz,reddunt 30/planum & rectangulum numerum.

o Tvouwp af. '
‘ Avide I mepaMuNoypeppov xweis TEp whd T 8 perpop durSp tp oo Muhos
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: Quid gnomon. :

2 OMnis parallelogrimiloci eorum que circa dimetienté illius

funt parallelogrammorum,vnumquodq; eorum cum binis

fupplemcntis,gnomon vocetur,
diiij.
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O RONTIV S.€Quanquam gnomonem proprie intelligamus rectangulum:
accipitur tamen {upra {cripta gnomonis diffinitio, pro quacung; figura ex duobus
cuiufuis oblati parallelogrammi {upplementis,& altcro eorum quz circa dimetié-
tem illius funt parallelogrammori comprehenfa. Diximus autem qugdrag_eﬁma’
Vides3 primi tertia propoﬁtionc primi libri,quznam fint parallelogramma circa dimetientem
licuius confiftentia parallclogrammi:qua item fint eorundem parallclogrammo-
Gnomonisex rum fupplementa.qSit igitur a/b/c/d/parallelogrammum, & illius dimetiens ad:
emplum. i cavero dimetientem confiftant g/e/& f/h/ arallelogramma, atque illorum fup-
plementa g/f/& c/E.Dioo itaque g/e/parallclogramm,
vni cum binis fupplementis g/f/& e/h:gnomonem effi-
cere f/g/e/h,feuf/a/h.Cuifi agdatur f/h/parallelogram-
mum:totum integrabitur a/b/c/d. aut fi cidem f/ h/ pa-
rallelogrammo,gnomon circumponatur f/g/e/h:né mu-
Cur tales al c—F 4  tabitur,{ed augmentabitur figura. Eftautem eiufcemo-
g‘;!;f gnos di gnomonum tradita defcriptio,in partium oblatprqm
) in demonttrationibus parallelogrammorum expeditiorem expreflionem,principa

liter excogitata.
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_ - Theorema 1, Propofitio 1.
SI fuerint binz re@tz linez, fecetirg; ipfarum altera in quots
cunque fegmenta’: retangulum comprehenfum fub duabus
rectis lineis, 2quum eft eis que ab infecta & quolibet fegmento
retangulis comprehenduntur.

OR ONTIVS.€Sintbinz reétx lincxa/b/& c:quarum altera,vtpote a/b, fe-
cetur in a/d,d/e,8 ¢/b/fegmenta.Aio quod fuba/b & ipfa c/comprehenfum redti-
gulum:zquum eft cis,quz fub ¢/&a/d/& dre/atque e/b/comprehenduntur rectan.
gulis.A dato enim puncto a,datx re&tz linez a/b,reéta quzdam,per vndecimi pri-
mi libri propofitionem,ad reCtos excitetur angulos,cxcedens datam linei c: 3 qua
{ecetur zqualis cidem c,per tertid ciufdem primifitga/f.  Per datil infuper pun-
&um fipfia/b/parallela ducatur f/gzatque perd, d, & e/
2 ) ——1® pun@aipfi a/ é) atque inuicem parallelz ducantur b/g,
/h,& e/k,per triicﬁmamprimi ciufdé primi . Reétan-
gulaigitur funta/b/f/g,a/h, d/k,& c/g/ parallelogrima.
Ex hacpropo 5 x—¢& Qualibetinfuper/&b/g/& d/h/& e/k,ipfi a/freft zqua-
fitione, nume , < lis,per trigefimamquarti ciufdé primi.cidé quog; a/freft
rorum ab As o =qualis c. ommes igitur adinuicé, atqg; ipfi c/funt 2qua-
ey, lcs: per primam communem fententiam. Quod igitur fub ¢/& a/d/continetur re-
giturmultipli Gtangulum,zquum cft ipfi a/h:& quod fub c/& d/e,ipfi d/k: atq; id quod fub cadem
catio. c/& e/b,ipfi e/g/rectangulo 2quale.Ipfis porrd ash,d/k,& e/g/reCtangulis, zquum
efta/b/f/g/ re&angulum(nempe totum fuis partibus integralibus fimul fumptis)
continetirg; fuba/b/& a/f,queeipfi c/data eft zqualis. Datis igitur binis lineis re-

&is v/b/& c,quod fub cifdem continctur rectangulum,zquum cft cis quz fubinfe-

&a ¢, & quolibet ipfiusasb/ fegmentocomprehenduntur rectangulis.Quod opor-

tebat demonftrare. v S ’
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Theorema 2, Propofitio 2.

o, S I re&ta linea fecetur vtcung; : juz {ub tota & quolibet fegmé-,, ¢
torum retangula comprehenduntur,zqualia funtei quod ex

tota eft quadraro. , '
O RO NT1V S.[Rcéalinea vtcunque fecati dicitur,quz in quouis dato illius Quidreétam
puncto,abfq; partiii determinata ratione,indifferenter diuiditur. ~Sic igitur a/b/li- “““r"‘ victs
nea rc&a,(guz vtcungs fecetur inc.Dico @ fub a/b/& a-c,atq; fub cadem a/b/& c/bs qQuedccar.
coprehenfa rectangula: zqua funt ei,quod ex tota a/b/fit quadrato. Ex data nang;
a’b,quadratum dc(gcribatur a/bsdse: per quadragefimamfextd ‘Primi.Et per datum
punctum c,vtriq; & asd& b/e/ parallela ducatur ¢/f: per trigelimamprimam eiuf-
dem primi libri propofitionem.Retangula igitur funt,a/f/& ce/parallelogrima:
atque ipfum a/f/fug asd/& asc, ipfum verd cze/ fub ¢/bs
& b-e, per primam huius diffinitionem comprehenfum.
Etquoniam a/b/& a/d/funtbinz quedam linez reéta:
&ipfari altera,fcilicet ab,feta eft in a/c/& c/bAegme-
ta, ex hypothefi. Quz igitur ab infeta a- d, & vtroque
{fegmento a/c/& c/b/continétur rectangula:zqua funtei,
d : ¢  quodfub duabus lineis reétis a/b/& a/d/coprehenditur
re@angulo, per primam huius fecundi propofitionem.
Atqui bre/iplia-d,& vtraque ipfia/b,per trigefimam diffinitionem primi eft 2qua-
lis:necnon a/b/d/e/retangulum,id quod ex ipfa a/b/fit quadraci. Quz fub tota
igitur a/b,& quolibet fegmento a/c/& c/b, re€tangula comprehenduntur : zqualia
{unt ci quod ex tota a‘b/eft quadrato. Quod erat oftendendum. ' .
S Gubgupx ¥ Ppéoeais. >. '
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' Theorema 3, . Propofitio 3.
- I refta linea fecetur vtcunque :rectangulum fub tota & vno
S fegmentorum céprehenfum,2quumeeftei quod fub fegmens
tis comprehenditur reGangulo, & ei quod ex prediéto fegmento

fit quadrato. ‘ , L
O RO NTI1VS.Eftoa/b/re&alinca,vtcung; fcta in puncto ¢. Aio quod fub
tota a/b/& altero fegmentorum,vtpote a/ccomprehenfum re@angulum: zquum
cft eiquod fub a’c/&c/bAegmétis retigulo cotinetur,& ei quod ex eodé fegmen-
to vc/fit quadrato. Defcribatur enim ex a/c,quadrati a/cxd/c;Fcr quadragefimi-
fextam primi. & producatur d/e/in direét vig; ad f, per fecundum poftulati. Per
A . e 1 pun@umdenig; b, vtriq; & a/d & c/e parallela ducatur
' g/f:pcr trigefimaprimam ipfius primi.R etigulaigitur
funt a/f/&c/f/parallelogramma, per primam huius dif:
_ : nitioné Et quoniam a/bs & a/d/binz quzdam videntur
d }——¢ cffelincz reCta:quardaltera,vtpote asb,fecta eft per hy-
pothefinina/c/& c/b/fegméta.Sub duabus igitur lineis

a ¢ b




46 GEOMET. ELEMENT.

c g rectisa/b/& a/d/comprehéfum re@angulum a/fzqui
' cft eis quz ab infecta a/d/ & quolibet fegmento ac/ &
¢/b/continentur re@angulis : per primam huius fecun-
di propofitionem, hoc eft retangulis a/ ¢/ & cf. At-

uia/f/reCtangulum, 2quum cft c1 quod fub tota a/b,&

\, d— £ ? ; . :
4 € b egmentoac/continetur: nam a-d/1pfi a/c/eft 2qualis,

Hoc theorer
ma 4 ndnullis
aliter demons
ftrat:fed hec
demonftratio
eft omnii cla
riffima.

per trtfcﬁqn;n diffinitionem primi.A/c/porrd quadratii,quod cx codem fegmen
to a/c/deferibitur.Reanguli denigs c/f,zqui eft ¢i quod fub a/c/& c/b/fegmentis
ceinetut:cftenim c/e/cidéasc,per ipfius quadrati diffinitioné zqualis. Sirecta igi
tur linea a/b,vtciiq; fecetur in puncto cre@anguli fub totaa/b/& altero fegmento
rum a/c/cdprehenfum,zqui eft ei quod fub a/c/& c/b/ fegmentis fit re€tangulo,&
ciquod ex pradicto fegmento a/c eft quadrato. Quod oftendere oportebat.
Oubpwpa  dY Peobeaas A
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Theorema 4, Propofitio 4.
S I re&talinea fecetur vtciig;:quadratum quod fitex tota,2qui
eft quadratisque flunt ex fegmétis, & ei quod bis fub fegmen

tis con;})reh enditur retangulo,

ORONTIVS.€Sitab/linca recta,qux fecetur vtcung; in piicto c.Dico qua-
dratum quod ex tota fit a/ b, zquum effc cis quz ex a/c/& ¢/b/ deferibuntur qua-
dr;u;, & bis fub a/c/ &c/ b/ {fegmentis comprehenfo rectangulo. Defcribatur in
primis ex a/b,guadratum a‘b/dse:per quadragefimamfcxtam primi. Et conneéta-
tur asc/ d'mcﬂmsapﬂ‘ primum poftulatum.& per datum punétum c, vtrique a/d/
& bse/parallela ducatur c/f/fecans a/e/dimetientem in punco g.Per punétum de-
nig; g,ipfis a/b/& d/e/parallela ducatur h/k: per trigefimamprimam eiufdem pri-
mi. Cum igitur a/b/d/e/fit quadratd,zqualis eft a/%/ipﬁ bre:per trigefimi ipfius

a__ ¢ b  primidiffinitionem.Ifofcelis igitur a/b/e/trianguli, qui
ad bafina/e/fiunt anguli,hoc eft bra‘e/&ase/b,funt per
b ———1k  quintam primi adinuicé zquales. Eiufdem porrd trian

guli a/bse/tres anguli, binis funt reétis zquales:per tri-
gefimamfecidam primi. Rectus eft autem angulus qui
ad b.reliqui igitur anguli b/a/e/& a/e/b, vni reto funt
, xquales {untautem & zquales adinuicem:vterg; igitur
dimidium cftanguli recti. Trianguli rurfum a‘c/g/ tres anguli, duobus retis,per
eandem trigefimamfecundam primi,cozquantur.a/c/g/porro angulus, retus cft:
nempe zqualis interiori,& ad ea{dé partes qui ad b,per vigefimamnoni ipfius pri-
mi.Etgo reliqui duo angulia/g/& a/g/c,vni recto funt zquales.fed dimidium re-
&i eft c/a/g/angulus:igitur &asgrcrectiitidem eft dimididi. Aequus eft propterea
angulus c/a/g/ipfi a/c/g:per primam communem fententiam. Et latus confequen-
ter asclateri /g, per fextam primi 2quale.Eft autem & a/h/latus,ipfi c/g, necnon
hrgripfiasc/zquale:per trigefimamquarti ciufdem primi. Acquilaterum eft itags
‘asc/g/by paralielogrammum. aio quod & rc&angu}l)lm:nam angulus quiad/are-
&us cft.Rectangulum porrd fub duabus reéis lineis angulum re@d comprehen-
"dentibus,per primam huius diffinitionem,cétingsi dicitur. Quadratum eft igitur
asc/gAu& zquum ci quod ex a/c.  Hauod diflimili difcurfu,f/k/parallelogramm,
‘quadratiicfle conuincetur:& zquale ¢i quod ex ¢/b/.Nam zqualis eft g/k/cidé asc,
pet candem trigefimamquartd primi.  Et quoniam zquum cft h/f/f%lpplqmcntﬁ

d— e
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ipfi c/k, per quadragefimamtertiam primi: & ¢/ k/id quod fuba/ ¢/ & ¢ b, ham
ipfia/c/ oftenfa cft zqualis ¢/ g . ReCtangula igitur ¢/ k/ & h/f, zqua funt ei,quod

bis fub {egmentis comprehenditur,rectangulo. Oftenfum eft autem g/ & g/eA.
quadrata,cis fore zqualia/ qua ab cifdem {egmentis fiunt quadratis.Ec a-g/igitur
&gre,vni cum c/k/ & h/f,zqualia funt quadratis qua fiunt ex fegmétis,& ei quody, ¢
bis fub fegmentis comprehenditur rectangulo. Exfdem porrd a‘g, gre, ok, & hf,
#quum eft quadratum a-b/d/c,ex ipfa a/b/defcriptuminempe totum fuis partibus
integralibus. Quod igitur ex tota a/b/fit quadratum : zquum eft quadratis quee
fiuntex a/c/& c/b/Aegmentis, & ci quod bis fub cifdem fegmentis comprehenditur
rectangulo.Quod fuerat demonftrandum. Corollariam.

@Parallelogramma igitur,quz circa quadrati dimetientem céfiftunt,fore itidem
quadrata:relinquitur manifeftum. :
. Oedpupa £ Petbears ¢,

- YD Apiweda ypapph Tl 6 1@ Rod iy P b TGp dviowp s Shvs T pypdTwp The-
L xoudyop bedoybuiop ik 13 &md aiig i 7By TpSp Tenpacybrovyiovp B8 7§ wemd ahig
hpuoeao' TERCOYOND. o
: e Theorema s, Propofitio 5.

5 I re@a linea fecetur in zqualia,& non zqualia:reGtangulum

comprehenfum ab inzqualibus fectionibus torius, vna cum
quadrato quod A medio fetionum,zquum eft ei quod 2 dimidia

fit quadraro.

O RO N TV S.Sit rurfum a-b/linea recta:quz bifariam fecetur in punéo c,

atque in non zqualia,in punétod. Aio quod fub 2/d-& d/b/comprehenfum re@an-

gulii,vna cum eo quod ex d/c/quadrato: zquum eft ei,quod ex a/c/dimidia fit qua-

drato. Defcribatur crgo exa/c,quadratumarc/e/fiper quadragefimamfextam pri Cafiruéio fir

mi.& connectatur dimetiens a-f,per primum poftulatum. per pun€tum infuper d, gur=.

verique a‘c/& c/f/parallela ducatur d/g,fecans a/f/ dimetientem in punéto h. Rur-

fum per datum pictum h,ducatur k/l/m,iiﬁs a’b/& e/ 7 parallela : per trigefimi-

primam ipfius primi.tandem per piictum b,ipfis a/k/& /17 parallela ducatur b/m:

per candem trigefimamprimam primi. His ita conftructis,quoniam fupplemen: Deméfratio
v tum g/k,zquum cft fuppleméto d/l, per quadragefima. theorematia,

a. d ¢ p tertiamipfius primi:addatur communcarh.totum ergo
a/g,toti a/l/ re€tangulo, per fecundam communem fen-
L ™ tentid erit zquale.At c/m/eidemarleft zquale, per tri-
Ecﬁmi(cxti ciufdé primi: funt enim in bafibus Zquali-

us a/c/& cb,& in'eifdem parallelis a/b/& k/m. Eta g/
‘ . igituripfic/m, per primam communem fententiam cft
zquale.Addatur rurfum commune re&tangulum d/l. Et d/nv igitur re&angulum,
per candem{ecundi comunem fententiam,zquabitur gnomoni g/a/l.Atqui d/mv/
rectigulum 2quum cft ei quod fuba/d/& d/b/continetur:quadratum eft enimash,
per corollarium quartz propofitionis huius:& zqualis propterea a/d ipfi d/h,fub
qua &d/b,ipfam d’m/céprehenditur retangulé.Quod igitur fub a/d/& d/b/ con-
tinetur retangulum, zquum eft gnomoni g-a/l. A ddatur tandem commune qua-
-dratum h/ f. Comprehenfum igitur fub a/ d/ & d/ b/ re@tangulum, vni cum qua-
drato h/f,zquum cft gnomoni g a/l,atque ipfi quadrato h/f. Quadrati porré hf,
zquum cft ei quod fub d/c/medio fectionum: fit enim ex h/l, qua ipfi d-c,per tri-
gefimiquartd primi eft zqualis. Quod igitur fub a/d/& d/bscatinetur reGanguld,

€ g £



48 GEOMET. ELEMENT.

«ni cum quadrato quod ex d/c, zquum eft inomoni g/a/l,atque ipfi quadrato hf.
Ipfis demum g’a/l/gnomoni & quadrato h/f, zquum eft ascre/t,quod a dimidia
# a/c/defcriptum cft quadratum.ReGtangulum igitur comprehéfumfub a/d/ & d/bs
inzqualibus fectionibus,vna cum quadrato quod 2 medio feétiond d-c, zquum eft
b gciquodex a/bsdimidia fitquadrato. Sireéta igitur linea,& quz {equiitur reliqua:
vt in theoremate.Quod oftendendum fufceperamus.
Cepnpe Sy Pgdears 5.
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Theorema 6, Propofitio 6.

I re@ta linea bifariam fecetur,adijciatdrque ei aliqua recta li-
nea in reGum:re&angulum comprehengxm fub tota cumap=
pofita & appofita,vna cum quadrato quod fita dimidia, zquum
eftei quocr ex conicéta ex dimidia & appofita,tiquamex vna de=

{cripto quadrato.

O RONT1 VS. @Efto a/b/linea re@a,feta bifari in puncto c: cuirefta quz-
dam lineab/d/in dire¢tum adijciatur.Dico,quod fub a-d,& d/b/ comprehenfum re-
&igulum,vni cum eo quod ex c/b/quadrato:zqud eft quadrato quod ex ¢vd. Fiat

Figurz coms onim ex c/d-quadratum c/d e/f,per quadragefimamfextam primi: & connectatur

pofitio.

¢/d-per primum poftulatum.Per pun&tum infuper b, vtrique c/e/& d-f,per trige-
fimamprimam ciufdem primi,parallela ducatur b/g,quz fecet dimetientem e/d/in
puncto h. Rurfum per punttum h,ducatur k/l/m,ipfis a-d & ¢/frparallela: necnon
per a/punéli, vtrig; c/l/& d'mv parallelaa‘k, per eandem trigefimamprimam pri-

Oftenfionis mi.  Clumigitur a/c/ zqualis fit1pfi c/b/per hypothefin, & a/d ipfi k/mparallela:

® dedutio.

zquumn cft a/l/parallelogrammunm,ipfi c/h/parallclogrammo, per trigefimamfex-
" a - p g tamprimi Eidem porrdoch, zquum cft h/t/ fupplemé-
: tum: per quadrageflimameertiam civfdem primi.Ec a/l/
Tk £ / m igitur iplih/f, per primam communem fententiam cft
. ' zquale. Addatur vtrique zqualium commune ¢/m. to-
tum igitur a/m/ re€tangulum, gnomonil/ d g, per fe-
i cundam communem fententiam &quabitur.Atquia/m/
S ~ eftzquale ei,quod fubasd- & d/ b/ comprehenditur re-
&angulo: continctur enim f{ubasd & d/m,qua cft 2qualis ipfi d'b, nam b’ m/ qua-
‘drati eft,per corollarium quartz huius fecundi.Comprehenf{um igitur fub a/d &
d/b/retangulum, 2quum ¢ft gnomoni I/ d;F.oommune rurfum addatur 1/g,quod
per idem corollarium quartz %‘uius cft quadratum.Quod igitur {uba/d/&db/c6-
tinetur retangulum,vna cum I/g/quadrato:zqui eft gnomoni l/d/g,& eidem qua-
drato l/g. Ipfis porro gnomoni 1/d/g, & quadrato I g: zquum eft ¢/d/e/f/ quadra-
tum.& quadratum l/g, zquil eft ¢i quod ex c/b:eft enim I/h/(ex qua fitipfum 1-g/
quadratum)zqualis 1pfic/b,per trigefimamquarti primi. Reétanguld igitur fub
ad,hoc eft fub tota a’b/cum adpofitab/d,& ipfa b/d-adpofita comprehenfum,vna
cum quadrato quod fit 3 dimidia ¢/b: 2quil e1eft quod fitex c/d,hoceft ex dimidia

c/b, & adpofita b-d, tanquim ex vna deferipto quadrato. Quod demonttrare fue-
yat operzpretium. \ .
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Theorema 7,  Propofitio 7. |
- S I re@alinea fecetur vecunque:quod i tota &ab vno fegmen-
torum vtraque flunt quadrata,zqualia funt retangulo com-
prehenfo bis fub tota & dicto fegmento, & ei quod 2 reliquo feg-
mento fit quadrato.
ORONT IV S.@Data enim recta linea a/b, vtcung; fecetur in pun@oc. Aio
ex tota a/b, & vno fegmentori, vtpote a/c,vtraq; defcripta quadrata:zqualia fore
ei:quod bis fub a/b/& a/c/ctinetur re€tangulo,& ci quod ex c/b/fit quadrato. Ex
ipfa enim a/b,defcribatur quadratum a/b/d’e,per quadragefimamfextam primi:&
connectatur ae/dimetiens,per primum poftulacum.Per punétum deinde , duca-
tur c/f/ipfis a/d/& bresparallela,fecans ase/dimetientem in g. & per idem punétd
g>vtrique a-b/& dze parallela rurfum ducatur h/k: per trigefimamprimam primi.
Eruntigitur h/c/& f/k/parallclogramma,circa dimetientem a‘e/cofiftentia,qua-
drata:per quartz huius corollarium. Etquoniam c/k/& h/f/fupplementa,funt per

quadragefimamtertiam ipfius primi adinuicem 2qualia.addatur vtrique,commu-
a__ ¢ L ne quadratum h/c. Totum igitur a/k,toti a/f,per fecun-

' dam communem fententiam erit zquale.Eftautema‘k/
hi—g—— % quum ei quod fub tota ab,& fegmentoa/c/continetur
xl rectangulo:nam a/c,ipfi a/h, per quadrati diffinitionem

’ cft 2zqualis.Rectangulis itaque a/k/& a/f/zquum eft id,
d— «  quod bis {ub a/b/& a/c/ continetur reGtangulum. Eifdé

~ porrd a/k/& a/frre€tangulis, zquatur gnomon fra’k, &
quadrati infuper h/c(bis enim cum ipfis a’k/&a/f/reangulis,includitur quadra-
tum h/c)gnomon igitur f/a/k,vna c quadrato h/c, zqualis cft ei quod bis fub a/bs
& asc/comprehéditur retangulo.Addatur rurfum comune quadratum f/k. Gno-
mon igitor fa/k,vna cum quadratis h/c/& f/k:ei quod bis fub a/b/& a/c/cStinctur
rectangulo,& ipfi quadrato f/k/eft 2qualis. Atqui f/a/k/gnomoni, & quadrato f/k:
zquum cft a-b/d/e/quadratum.Igitur quadratum a/b/d’e,vna cum quadrato hsc:
equum eft c6prehenfo bis fub a/i/& a/c/retangulo,& ipfi f/k/quadraco.Sed a‘b/
d/e/quadratd,ex tota a/b/defcriptii eft.& h/c/quadratum,id quod fub a/c/fegmen-
to.f/k/autem zquale ci, quod fitex reliquo fegmento c/b:fit enimex g/k,qu ipfi
o/b,per trigefimamquares primi eft zqualis. Quod igitur ex tota a/b/& fegmen-
toa/c/vtrag; fiunt quadrata:zequalia funt rectangulo comprehenfo bis fub tota a/b,
& dicto fegméto ac,& ci quod fub reliquo fegmento c/b/fit quadrato. Si reéta igi-

tur linea:&c. vt in theoremate. Quod oportuit oftendifle. '
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Theorema 8, Propoﬁtio 8. .
8 S I re@talinea fecetur vtcunque: re€tangulum comprehenfum
quater fub tora & vno fegmentorum,ci eo quod ex reliquo
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fegmento eft quadrato,xquuin eft eiquod fitex tota 8( pradifto
fegmento tanquam ab vnadefcripto quadrato.

O RONTIV S.QEftoa’b/rea linea,veunque fecta in punctoc. dico quod re-
Gangulum quater fub tota a/b,8 vno fegmentori,vtpote b/C/comprchcn?um,vn&
¢ ¢cum quadrato quod fit ex a/c:zquum eft ci,auod ex a/b/& eodem fegmento b/c,
Figurg cftru tanquam ab vna defcribitur quadrato. Producatur enim a/b/in diretum verfus
Gio. d,per fecundum poftulatum:& ponatur bsd/zqualis ipfi b/c,per tertiam primi. Ex
asd/autem defcribatur quadrati a/d/e/f, per quadragefimamfextam eiufdem pri-
mi:& connetatur dimetiens e/d,per primum poftulatum.Per trigefimamprimam
deinde ipfius primi,per ¢/& b/punéta,ipfis asc/& d/f/parallele ducitur /g/& brk,
dimetiétem ¢/d/{ecantes in pactis h,l:& per eandem trigefimiprimam,per punéta
Deméttratio h/& Lipfis a/d/& e/f/parallel rurfum ducantur m/n/o/& p/q/r. Etquoniam pex
theorematis. - conftractionem c/b/ipfi b/d eft zqualis:& q/l/ipfi c/b,necnon /r,ipfi b/d,per trige
fimamquartam ptimiEft igitur q/l/zqualis ipf1 I'r, per primam communem fen-
tentiam:quz enim zqualibus xqualia funt,ca funt zqualia adinuicem.& h/n/cofe-
quenter,ipfi n/o/itidem concludetur 2qualis. Parallelogrammum itaqueb/r/zquit
eftipfi v/, & proinde q/n/ipfil-o/parallclogrammo zquale,per trigefimamfextam
a ¢ b ___q ipfius primi:funt enim b/r/ & ¢/l/in zqualibus bafibus,
l | | /] acincifdem parallelis conftituta,fimiliter & q/n/ atque
T ﬁ —1 lo.Atqui c/l/& l/oAuppleméta eorum qua circa dime-
m h’ In_lo tientem h/d/funt parallelogrammorum, per guadragco
: {fimamtertiam ciufdem primi zqualia funt adinuicem.
Igitur b/r/& q/n/parallclogramma, 2quis funt zqualia
parallelogrammis:& zqua propterea adinuicé,per ean-
dem primam communem fententiam, Quatuor igitur
b/r,c/1,1/0,& q/n,funt adinuicem zqualia: & quadrupla
confequenter ipfius c/l.  Infuper quoniam b/r/& q/n/parallelogrima,per corol-
larium quartz huius {unt quadrata:zqualis eft b/l/ipfi b/d,& q/hvipfi q/l,per ipfius
quadrati diffinitionem.Eidem porro b/d/zqualis eft c/b,per coftructionem:& b/ls
igitur ipfi c/b,per primd communem fententii eft 2qualis.Ipfi rurfum c/b/zqua-
lis eft q/l,necnon ¢/q/ipfi b/l/zqualis, per trigefimamquartam primi:& c/q/igitur
ipfi q/],per eandem cdmunem fententii eft zqualis.at q/h,cidem q/l-zqualis pra-
oftenfa eft:& c/qigitur,ipfi q/h,per ipfam primam communé fententiam eft zqua-
lis. Patuit auté,quod & h/n/ipfi n/o/itidem zqualis eft. Parallelogrammum igitur
a/qipfi p/h,necnon h/k/ipfi n/f7,per trigefimamfextd (Primi cozquatur:funt enim .
a/q/& p/hvin bafibus zqualibus/ac in ei{dé parallelis,{imiliter & h/k/atq; n/f/con
ftituta. Ipfa verd p/h/& h/k,funt rurfum adinuicé zqualia,per quadragefimiter
tiam ipfius primi:nempe fupplementa cord,quz circa dimeticnté e/Lfunt paralle-
logrammorum.Et a/qvigitur &n/f7 parallclogramma,qualibus funt zqualia pa-
rallelogrimis:& 2qualia propterea adinuicé,Xcr primi communé {ententii. Qua.
tuor igitur a/q,p/h,h/k,& n/t, zqualia funt adinuicem: & quadrupla confequenter
ipfius a/q/parallelogrimi.Oftenfum eft autem,g & bsr,c/l,l0, & q/n, quadruslﬁ'
funt ipfius c/L.O&o igitur parallelogrima,m/d/g/gnomoné conftituentia,quadru
plum efficiunt totius a/l/parallclogrimi.Eft autéa/l’ parallelogrimi,ei quod fub
a’b/&brc/cdtinetur retangulo 2quale:nam b/l,ipfi brc,zqualis oftéfa eft.Rectan-
gulum igitur quater fuba/b/&b/c/cdprehenfam,zquum eft gnomoni m/d/g.Ad-
datur commune quadratum m/g.Quater igitur fub a/b/&b/c/comprehenfum re-
&angulti,vni o quadrato m/g:zquatur gnomoni m/d/g,& cidem m/g/ quadrato.
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Ipfis porrd gnomoni m/d g, & quadrato m/ g: #quum eft quadratd a/d/e/f.Com-
prehéfum igitur quater fub a/b/& b/d/re€tanguli,vna cum quadrato m/gzzquum
eft,per primam communem fcntcnua!m,lpﬁ quadrato a/d/e/f. Atqui m/g/quadta,
tum zquum eftci, quod ex a/c: fit enim ex mvh, quz cidem a/c, per tr(iigc imam™
quartam primi,cft zqualis.Quadratum aute a/d{C/f, 2quum cft ei,quod ex a/bég
b/c/tang ex vna deferibitur quadrato:data eftenim b/d,ipfi b/c/zqualis. Si re
igitur linea a/b,fecetur vtcunque in punéto c:re€tangulum comprehenfum quater
fub tota a/b/& fegmento b/c, cum eo quod ex reliquo fegmento a/c/ eft quadrato,
equum cft i quod fit fub tota a/b,& preditto fegmento b/c/,tanquam ex vna de-
{cripto quadrato. Quod demontftrare fueratoperapretium. '
} Oehgrua 0, Tedbeqie - 6.
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TEREayIO. Theorema o, Propofitio 9.
9 ' I recta linea fecetur in zqualia & né zqualia:qua ab inzqua-
libus totius fegmenti fiunt quadrara,dupla funt eius quod i

dimidia,& eius quod 2 medio fectionum fit quadratorum,

ORONTIV S.€Secetur enim a/b/re&a bifariam,in puncto c:& in non zqui-
lia,in d.Aio quod defcripta ex a/d/& d/b/quadrata,dupla funt ecorum quz ex a/c/
& c/d fiunt quadratorum. A dato enim punéto ¢, datz re¢tz linex a/b, reta linea Vt conftiuen
c/e/ad reétos excitetur angulos,per vndecimi primi:& vtrique ipfarum a/c/& c/by 43 figura.
ponatur zqualis,per tertii eiufdem primi.Conne¢titur deinde ase/& e/b, per pri-
" mum poftulatd.Per pun&td infuper d,ipfi ce/ducatur parallella d/f: atq; per pun.
Gum ,ipfi a/b/parallela ducatur f/g,per trigefimamprimi ipfius primi.conne@a-
tur tandem a/f, per idem primd poftulatum. Clm igitur a/c/fit zqualis ipfi c/e: Primusdemd
erit per quintam primi, angulus c/a/e,zqualis angulo a/e/c. Et quoniam trianguli gnm?,, ¥
esasc/tres anguli{unt zquales duobys reétis,per trigefimamfecundam ipfius pri-
mi,rectus eft auté quiad c:reliqui i&ur anguli czase/& ase/c,vni reéto funt zqua-
les.funt auté 2quales adinuicem,vterque igitur c/a/e/& ase/c,reti dimidius eft.Et
proinde vterg; cori qui ad bafin e/b, Hofcelis ¢/c/b, dimidius eft re@tiItag; totus
ase/bsangulus,retus eft. Rurfum,quoniam e/g/f-ttian-
) guli tres anguli,binis rectis {unt zquales,per candé tri-
£ gefimamfeciidam primi. gectus eft autem quiad g:nam
zqualis interiori & oppofitoad cafdem partes,quiad ¢,
b pervigefimamnonam primi.dimidius item reéti eft,qui
, fub g/c/f.Reliquus igitur qui fub e/f/g, rectiitidem ¢ft
dimidius.Ambo igitur eidem,vtpote dimidio vnius reéti,{unt zquales:& zquales
propterea adinuicem,per primam communem fententiam.Et latas copfcqucntcr
¢/g/lateri g/f/zquale,per {extd primi.Haud diffimili via,latus f/d,jateri d‘/b/céclu* _
ditur zquale. His itz praoftenfis,quoniam a/c/zqualis eft ipfi c/e:2quil eft qua- fieﬂ'i;i’&pﬁ;
drati quod fit ex a/c,ei quod ex c/e,fit quadrato:per corollarid quadragefimafex- D denrstoas
tz ipfius primi.Eis porro quz ex a/c/ & c/e/fiunt quadratis,2qud eft quod exase/ tionis.
defcribitur; per quadragefimamf{eptimam eiufdem primi:& propterea duplé eius
quod fit ex a/c. quod enim binis zqualibus eft zquale,alterutrius 2zqualid duplum
¢ft. Item quoniam zqualis eft ¢/g/ipfi g/f:zquum eft rurfum per idem corollarid,
defcriptum ex ¢/g/quadratum,ei quod fit ex g/f. Eildem porro quadratis quz cx
c/g/& g/f,xquum eft quod fit ex c/f, per candem penultimam primi.Duplum eft
_ e.ijs
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: igitur quod ex ¢/f/quadratum, eius quod ex g/f/defcri-
bitur.Atqui g/f/ipfi c/dreft zqualis, per trigefimaquar-
f tath primi : & ab zqualibus rectis, zqualia defcribuntur
\ quadrata, per corollarii ipfius quadragefimafextx pri-
a < B mi libri. Quod igitur ex ¢/ {7 quadratum, duplum cft
¢ cius quod fit ex ¢/ d. Oftenfum eft autem, defcriptiex
a/c/quadratum,duplum fore eius quod ex a/c. Defcripta igitur cx a/e/& ¢/t/ qua-
drata, dupla funt corum quz exa/c/ & c/d/ fiunt quadratorum. Eis porré quz ex
ase/& e/t/quadratis,zquum eft id quod ex a/f/deferibitur,per quadragefimamfe-
ptimam primi:rectus eft enim angulus a‘e/ f. Defcripti igitur ex a/f quadratum,
duplum eft eorum qua ex a/c/& c/d/ fiunt quadratorum. Ei rurfum quod ex a/f7
defcribitur quadrato,zqua funt quz ex a/d/& d/f/quadrata,per eandem quadrage
fimamfeptimam primi:re&us eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnoni ipfius
primi.Quz igitur ex a/d/& d/f/ vtrag; quadrata, dupla funt corum quz ex a/c/&
¢/d/fiunt quadratoril. Atqui d/frzqualis eft ipfi d/b:& ab zqualibus lincis,zqualia
defcribiitur quadrata,per allegati quadragefimafextz primi corollarid.Defcripta
igitur exa/d/& d'b/ quadrata,eori quz cx a/c/& c/d/fiunt quadratord dupla funt.
Si reta igitur linea:&e. vt in theoremate. Quod oftendendum fufceperamus.
Geéeu;m & DPeboeais. i
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> Theorema 10, Propofitio 10
S I re&ta lineafecetur bifari,apponaturauté ei quapii rea li-
nea in re¢tum:quod ex tota cum appofita,& quod ex appofita
vtrag; quadrata, dupla funteius quod ex dimidia, &eius juod ex

adjacéte dimidia & ad iunéta,tang cMvna defcriprord quadratori,

O R O N'T IV S.€(Data enimab/reta linea, bifariam fecetur in c: addatirg;
eiin dire&tum recta quzdam linea b/d-Aio qudd ex a/d/& d/brvtraque quadrata,
dupla {unteorum qua exa/c/& c/d/fiunt quadratorum. Excitetur enim per vnde-
cimam primi,a punéto c/datz rect2 linex a/d, ad angulos retos c/e: ponattirque

s
-

verigs a/c/& c/b/zqualis,per tertiam ipfius primi.conneantur deinde as e/ & e/b, .

+ per primii poftulatum.Et per e/punétum,ipfi a/d-parallela ducatur e/ finccnon &

per punctum d,ipfi c/e/parallela/d/fper trigefimamprimam eiufdem primiIn pa-

rallelas igitur c/e/& d/f,re€ta linea incidens ¢/f,interiores & ad cafdem partes an-
ﬁulos c/e/f/8&e/£/d,binis tetis per vigefimamnonam primi, efficic zquales. Atqui

re/frangulus,minor eft ipfo c/e/ £: duo itaque anguli bre/f/& e/f/d, 3 re€tac/f, in
bre/& d/frreas incidente caufati,binis rectis funt minores- Produétz igitur ¢/bs
& f/d,ad partes b,d,tandem concurrent,per quintum poftulatum. Producitur igi-

 tor,per fecundum poftulatd:& conueniant in punéto g.& conneétatura/g,per pri-

Ofté&fio theos
rematis.

mum poftulatum. Cum igitur a/c/fit equalis ipfi c/e: eritper quintam grimt ane
gulus c/ase/zqualis angulo a/e/c.Et quoniam triangulie/a/c/tres anguli,binis funt
re&is zqualesper trigelimamfecundam primi:rectus eft autem,qui ad c.Reliqui
igitur c/ase/& e/a/c/anguli;vni reto funt zquales: qui cim fint zgualcs adinuicé,
vtetq; dimidius eft reéti. Et vterg; propterea cre/b /& e/brc, qui ad bafin e/ b, ifo-
fcelis ¢/c/b,reti dimidius eft-Ergo totus a/e/b/angulus eft re&tus. Infuper, quonis

Io
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per trigefimamfecundam primi,triangulib/d g, tres anguli, funt zquales duobus

reétis:rectus autem eft quiad d/(nam zqualis alcerno e/c/d,per vigefimamnonam
primi) & d/b/ g/ reti dimidius cft (zqualis fiquidem ad verticem pofito ¢/ b, e

per quindecimam ipfius primi)reliquus igitur angulus b/g/d, dimidius itidem ¢ft M~
recti.Ambo ergo d/b/g/ & b/g/ d anguli, eidem (hoc eft dimidio vnius rc&i)f'un;
®

zquales:& zquales propterea adinuicé, per primam communé fententiz.hineb,d
latus,ipfid/g/lateri,per ﬁ:xtam.pum{ refpondenter xquatur. Praterea, quoniam
¢/f/g/trianguli tres anguli, binis rectis, per candem trigefimamfecundam primi,

funt rurfum xquales : rectus cft auté quiad f,(nam zqualis oppofito ?ui adc, per -

e trigefimamquartam eiufdem primi)& e/g/t/re@i dimi-

: dius cft. reliquus igitur f/e/g/ dimidius itidem eft recti.

: / Acqualis igitur eft angulus £/c/g,ipfi ¢/g/f,per primam
a <.

£——d communem fententiam:& latus confequenter e/f/lateri
& f/g,perfextam primi zquale. Hisita dcméﬁ'ratis,quo»
g mid zqualis eft a/cipfi e:quod igitur ex a/c/quadrat,
#quum cft i quod ex ¢ve/fit quadrato,per corollarium quadragefimzfextz ipfius
rimi.Eis porrd qua cxa/c& ¢/c/funt quadratis: zquii eft id,quod ex ase, deferi-
gitur,pcr quadragcﬁmamﬁ:ptlmam primi. Ql_lqd igitur ex a/e/fit quadratum, du-
plum eft cius quod ex a/c. Item,quoniam zqualis eft ¢/ £, ipfi £/g: quz ab ipfis de-
{cribuntur quadrata, funt rurfum adinuicem zqualia.Eifdem porrd quz ex ¢/f/&
f/g/fiunt quadratis,2quum eft ex e/g/defcriptum quadratum,per candem quadra-
gefimamfcptimam primi:rectus cft enim qui ad f/angulus. Quod igitur ex ¢/g/fic
quadratum,duplum cft eius quod ex e/f.Acqualis autem eft ¢/F/ipfi c/d,per trigefi
mamquarta primi:& qua ab zqualibus re¢tis defcribuntur quadrata, ®qualiafunt
adinuicem, per ipfum quadragefimz{extz primi corollarium.Quod igitur ex e/g/
fit quadratum,duplum eft cius quod ex ¢/d-Oftendimus autem defcriptiiex a/ e/
quadratum,dupld itidem fore cius quod fit ex a/c.Quz igitur ex/a/e/ & ¢/g/vtrags
quadtata,duplafunt eorum quz exa/c/& ¢/ d/ fiunt quadratorum. Eis auté quzcx
a/e/& c/g/fiunt quadtatis,2qud eft ruifum quod ex a/g/deferibitur,per ipfim qua-
dragefimamf{eptimam primirectus cft enimasc/g;angulus.Defcriptum itaque ex
asg/quadratum,duplum cft corum ‘guz ex /& c/d/ fiunt quadratorum.Ei demi
quod exa/ g/ fit quadrato, zqualiafunt quz ex a/d/& d/g/ quadrata deferibuntur,
per {zpius allegatd quadragefimamfeptima primi:quoniam a/d/g/ anguliss reétus
eft.Ergo defcripta ex a/d/& d/g/quadrata,corli quz cx a/c/& ¢/d fiunt quadratord
dupla funt.Aequalisporrd oftenfa d/b,ipfi d/g:& vnius propterei quadratum;alte-
rius quadrato 2qui fore neceffum eft. Quod igitur ex tota a/b/cii adpofitab/d,
& quod ex eadem b/d/adpofita vtraq; quadrata:duplafunt eius quod ex a/c/dimi-
dia,& cius quod ex adiacente dimidia cb/& adiunéta b/d tanquim cx vna deferi-
ptorum quadratorum. Quod demonftrarc oportcbat.

PoifAnpx a, Pedoeare .
Hp R00G@ep (ubGiap Tepdipydise  Azsd & Shug woed T iripn TpspkTOp TEUEXOpL-
I vop SgBoybviopyivopeivee TG &ard B Norr® uiparros Terpacybiy.
~ < Problema 1, Propofitio 1. = ,
Y\ Atam re€tam line4 fecare:vt quod ex tota & altero fegmens
to comprehenfum rectangulum,zqui fit ei quod fit ex reli-
quo fegmento quadraro. '
O R ONTTV S.q(Efto re¢ta lincaa/b:quam oporteat ita fecare,vt quod ex tota
c.iif.

_ Deméftratio
nis refolutio.
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a’b,& altero fegméto comprehendetur rectangulum, zquum fit ei quod A reliquo
fegmento fiet quadrato:  Ex a/brigitur,defcribatur quadracd asb/c/d, per quadra.
_jcﬁmam('cxtam primi.Ipfa poftmodam c/a,bifariam fecetur in punto ¢,per deci.
mam ipfius primi.& per primum poftulatum, connetatur ¢/ b/ reta. producatur

deinde c/a/in reti verfus f,per fecundum poftulatum:atq; ipfi bre, fecetur zqua-
® d&is c/f,per tertiam primi. Per ipfam rurfum quadragefimamfextam primi, defcri-
batur ex a/f,quadratumaf/g/h: & per idem fecundum poftulatd,producatur g/hv
dircctéink. Scta eft igicur a/b/in punéto h:idque tali ratione,ve quod fuba/b/&
b/h/comprehenditur rectangulum,zquum fit ei quod ex a/h/fic quadrato. Reéta
Confirmatio enim linea c/a/fecta eft bifariam in punéto ¢,cui in re€tum adpofica eft a/f:compre-
problematis. hen(um igitur fub c/f/& f/a/re€tangulum,vni cum quadrato quod fit ex ¢/a,2qui
eft quadrato quod ex e/ £/ defcribitur, per {extam huius propofitionem. Data eft
autem ¢/ £/ ipcill e/bsaqualis:& qua ab zqualibus rectis quadrata defcribuntur,funt
adinuicem zqualia . Comprehenfum igitur fub ¢ {7 & f/ a/re€tangulum, vni cum
quadrato quod fit cx e/a: zquum eft ¢i quod ex c/bsde-
| ; £ (cribitur quadrato. Quadrato rurfum quodfit exe/b,
zqualia funt quz ex e/as & a/b/ defcribuntur quadrata,
per quadragefimam{eptimam primi.Reétangulum igi-

¢ e ]

o

‘ h 8 tur quod fub c/f/& f/a’continetur, vna cum eo quod ab
J——\Js c/a/fitquadrato:zquatur eis,quz ex e/a/& asb/filic qua-
o _ dratis. Aufcratur quadratum quod ex e/a/vtrique com-
mune.Reliquum ergo quod fub c/f/ & f/a/continetur retangulum: zquum cft ci,
quod ex a/b/defcribitur quadrato,per tertiam cémunem fententii.Atqui a/bre/d/
quac!ratum eft ld,'quod fitex a/b.& c/g/re€tigulum,zquum ei quod fu% cofr & fra,
continctur:zqualis ¢ft enim £,g/ipfi f/a, {unt enim civfdem quadrati latera. Re@i-
gulum igitur ¢/g,zquum eft quadrato a/b/c/d. Auferatur pars c/h, verig; commu.
nis.Reliquum itaq; rectangulum d/h, reliquoa/g’ quadrato, per eandem tertiam
communem fencentiam eft zquale.Porro d/h/reGtangulum,equi eft ei quod fub
a/b/&b/h {egmento contincturxeft enim b/d,ipfi a/b/zqualis, per ipfius quadrati -
diffinitionem-a/g/ verd, zquum cft ¢i quod ex h/a reliquo fegmento fit quadrato:
defcriptum cft cnim ex a/f,qua ipfi a/h/rurfum zquatus.Comprehéfum ergo fub
a/b/&b/h/retangulum, zqui eft ei quod exa/by fic quadrato. Data igitur reta
linea a/ b, tali ratione fe@a cftin puncto h:vt com rgncnfum fub tota a/b, &vno
fegmentorum(vtpote b/h) re@tangulum, zquum Flt ci quod ex reliquo fegmenta
hva/fit quadrato.Qued faciendum fufceperamus.
' Otdgnpx ,  aay Peobeare - ifp. .
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Theorema 11, Propofitio  12.
IN obtufiangulis triangulis, quod ab obtufum angulifubten= 1,
dentelatere fit 1uadratum,maius efteis guz fiunc ab obtufum

angulum comprehendétibus lateribus quadratis : c6prehenfo bis
fubvno eorum, que funt circa obtufum angulum, in quod pro-
tradtd cadit perpendicularis,& affumpto extrinfecus fu perpen=

diculariad obtufum angulum,
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O RONTIVS. @Sit triangulum obtufiangulum feu amblygonium a/b/c,ha: -
bés obtufum angulum qui ad b.producatur ergo c/b/latus in re¢tum verfus d, per
{fecundum poftulatum:& per duodecimam primi,a dato punctoa,in productum
tus /b,perpendicularis ducatura/d.Aio g defcriptum ex a/c/quadratum, eis qu
ex a/b/& b/c/fiunt quadratis,maius eft,comprehéfo bis fub d/b/& b/e/ rectangulq,
- Clim enim re€a c/d,vtcung; fe@a fit in b:defcriptum igitur ex d/c/ quadratum®: Deduétio the
zquum eft eis.qua ex d/b/& brc/quadratis,& ei quod bis {ub d/b/&b/c/cdprehen. orematis.
ditur rectangulo,per quartam huius fecundi.His autem zqualibus,addatur c6mu-
ne quadratum quod ex a/d. qua igitur ex a/d/& d/c/vtraq; quadrata, zqua funt eis
quz ex a/d,8 d/b,& b/c/fiunt quadratis,& bis comprehenfo fub d/bs & b/c/re@an.
gulo.Quadratis porrd quz ex a/d/& d'b,2quumett id quod fit exa’b, per quadra-
gefimamfcptimam primizrectus eft enim angulus quiadd.  Quadrata igitur qua
» exa/d/& dc,eis qua fiunt ex a/b/ & bsc/ quadratis {unt .

a
zqualia,& ci quod bis fub d/b/& b/c/ continetur rectan.

. gulo. Quadratis rurfum que cxa/ d’ & d/c, zquum cft

quadratum quod ex/a/c,per candem quadragefimamfe-

d . < ptimam primi.Quodigitur ex a/c/fit quadratum,zqui

' eft cis quz ex a/b/&b/c/ fiunt quadratis, & comprehen-
fo bis fub d/b/& b/c/re@angulo. Superatigitur defcriptum ex a/cquadratum, ca
qua cxa/b/& b/c/fluntquadrata:cdprehenfo bis fub d/b/& b/c/re@tagulo. Inob-
tufiangulis it%itur,{'cu amblygonijs triangulis:& quz fequuntur reliqua.Quod opor
tuit oftendifle.
Gedgnpa 1Py Pedbeois . _ o
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. Theorema * 12, Propofitio  13. .
13 TN oxygonijs triangulis,quod ex acutum angulum fubtenden
. te latere fit quadracd, minus eft eis quz ex acutum anguld com
prehendétibus lateribus fiunt quadratis:comprehenfobis fub vno
eorum, quz funt circa acutum angulum in quod perpendiculas

ris cadit, & fumpto intus fub perpendiculariad acucum angula.

O RO N T IV S.€Sit datum oxygonium,fiue acutiangulum trianguluma/brc,
& datus in co acutus angulus qui a! b. Ducatur itag; in latus brc, 3 pun&oa, quod

in eo non eft,perpendicularis a/d:per ducdecimam primi. Dico quadratum quod

fit exa/c,minus efle eis quz cx a/g/& brc/hit quadratis,comprehenfo bis fub c/bs -
&brd/reftangulo. Reétafiquidem linea brefecta eft vecung; in piicto d:quod igi- S@maria thes
tur ex tota c/b/& fegmento b/d/vtrag; quadrata, zqualia funt comprehéfo bis fub grematis ofté
totac/ b/& codem fegméto b/d/ re@tangulo, & ci quod ex reliquofegmétodrc/ fit
quadrato:per feptimam huius fecundi. Addatur ipfis zqualibus, comune quadra-

a tii quod fit exa/d: que igitur ex c/b/& b/d/& d/a/fiunt
quadrata,zqualia funt comprehenfo bis fubc/b/& b/d/
re@angulo,& eis quz ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,per
fecundam communem fententii.Eis autem quz ex b/d/

‘ & d’ &/ fiunt quadratis, zquum eft id quod ex a/ b/ de-
b 2 ¢ fribitur, per quadragefimamfeptimam primi: retus
e-iiij.
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n eft enim angulus quiad/ d . Igitur quadrata quz fiunt ex

porrd guar ex a/d/& dsc/fiunt quadratis,zqui eft rurfum
< 1d quodexarc/deferibitur,per candem quadragefimamfe-

ptima primi:reétus eft enim, qui fub a/d/c/angulus. Quaz
igitur ex a/b/& b/e/virags quadrata,zqua funt bis comprehenfo{ub c/b/& b/d/re-
ctangulo,& ei quod ex a/c/eft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/it qua-
dratum,ab ijs quz ex a/b/& b/c/fiunt quadratis,comprehenfo bis fub c/b/&b/d/re-
&angulo. Inoxygonijs itags,vel acutidgulis tridgulis: &c.vt in theoremate.Quod
oftendere fuerat operzpretium. Corollarium. ,

@Hinc facile colligitur,huiufcemodi perpendicularem, in reétagulis triangulis, ne-

a/b/& brc,zqualia funt bis fumpto {ub c/b/& b/d/retan-
v / gulo, & cis quz ex a/d/ & d/ ¢/ fiunt quadratis. Eifdem
N /,’
N

d

-+ ceffario coincidere fuper ipfius trianguli latus,hoc eft,neq; intra, neg; extra trian-

Notandum.

V't conftitués
da figura.

Demdftratur
problema.

Eulum:in amblygonijs verd extra, & in oxygonijs intra. Non poteft enim in am-
lygonijs neq; 1n oxygonijs,cum ipfo trianguli latcre conuenire : obtufus enim vel
acutus angulus,foret zqualis recto,contra vadecimam & duodecimam diffinitioné
primi.Similiter nec in amblygonijs intra,vel in oxygonijs extra poteft incidere:tic
enim trianguli exterior angulus, minor effet interiore & ex oppofito,contra deci-
mamfexti 1pfius primi.@[Nec te fugiat infuper, quod hic de latere oxygonij pro-
ponitur tridguli:verum etiam habere,de quocung; latere angulum acutum tam in
rectangulis quam amblygonijs triangulis fubtendente.

Fetfhspa S, peddeorg idl.
o dlofeim wlvypappe ioop Terpdywrop ousHGddn.

D Problema 2, Propofitio 14.
Ato redtilineo,2quum quadratum conftituere.
OR ONTIV S.€Efo datum retilinei a:cui oporteat zquale quadratum con-

14

ftituere. In primis ergo ipfi a/reilineo,2quale conftituatur parallelogrammum

retangulum b/c/d/e:per quadragefimamquintam pritui. Si igitur c/e/& e/d/lage-
ra fuerint adinuicem ®qualia:conftabit iam ipfius problematis intentio,crit enim
bsc/dre/parallelogrammum quadratum.At g latus c/e/ ipfi e/d/non fuerit zqua-
le,alterum eorum erit maius:efto maius c/e. Producatur igitar ¢/e/in reétum ver-
fus £, per fecundum poftulatum: detdrque e/f, ipfi ¢/d/2qualis,per tertiam primi.

Recta infuper c/f/dividatur bifariam in pun&o g,per jccimam eiufdem primi.
Et centro gjinteruallo autem grc/aut g/f femicirculus defcribatur c/h/fper tertis
poftulatum.Et per fecundum poftulatum,producatur d/e/in reétum vique ad h:&
connectatur g/h/reta,per primum poftulatum.  His ita conftruétis,quoniam re-

&a linea ¢/ f/{e@a eft in qualia in g/ & in non zqua- -

b— lia in punéto e:re€tangulum igitur comprehenfum fub
\ ¢/ e/ & ¢/f, vna cum quadrato quod ex e/ g, zquum eft
ei quod a dimidia g/ £/ defcribitur quadrato, per quin-

5
. / \\&Lj\ tam huius . Aequalis eft autem g/ £/ipfi g/ h, per deci-
/ a
S\

¢ b mamgquintam diffinitionem primi: & ab zqualibus li-
/ neis rectis, zqualia defcribuntur quadrata, per corol-
larium quadragefimzfextz primi.Comprehenfum igi-

tur {ub c/e/& e/f/re@tangulum,vni cum quadrato quod

ab e/g:zquum cft ei quod ex g/h/fic quadrato.Ei porrd quod ex g/h/fit quadrato,

4
i
i
Gl
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zqualia funt ea, qu ex g/e/ & e/h/ defcribuntur, per quadragefimamfeptimam
primi: rectus eft enim angulus qui ad ¢, per decimamtertiam, aut vigefimam-
nonam ipfius primi. Comprehenfum igitur fub c/e/ & e/f/ re@angulum,vni
cum co quod ex g/e/fit quadrato:zquum eft ijs, quz ab eadem g/e/ & ipfa
¢/hy fiunt quadratis. Tollatur id quod ex g/ e/ fit quadratum,vtrifque
zqualibus commune. Reliquum igitur re¢tangulum fub ¢/ ¢/ &
‘e/f7comprehenfum,zquum erit defcripto ex e/h/ quadra-
to: per tertiam communem fententiam . Ipfi porrd
fub c/e/& e/fcomprehenfo re¢tangulo,zquum
cft b/c/dse/ parallelogrammum: ipfa enim
¢/f,data cft zqualis ¢/ d. Igitur bres
d/e/pa tallc?ogrammo, zquum
cft id quod ex e/h/fit qua.
dratum, pet primam
! communem fen <
- tentiam.Ei-
demrur
fum
brodres
parallelogram '
2 mo,zquum cft datii e
a/reétilineum, per conftru- '
¢tionem.Per cangcm itaque pri-
mamcommunem fententia,
dato a/retilineo:zquil g '
y 7 ) eft id quod ex e/h/ <«
fit quadra- ‘
tum.

Quod fuerat conftituendum.

7o Secundi Libri Geometricorum Elementorum ¢z

FINIS.

¢



Circulord ins
squaliii cons
traria diffinip
tio,

Qua circulii
fecat,

Circuli fefe
interfecites,

GII MATHEMATICARVM PROFESSOs

ris,In Tertium elementorum Euclidis,Demonftrationes.

EYKAEIAOY :TOIXEION TPITON.
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Diﬂ'initioncs.

A1 Equales circuli: funt quord dimetiétes funt equas 1
les,vel quorum qua ex centris funt 2quales.

 § % Quales tibi reprzfentant fubfcripti a/& brcirculi. Hinc patet cireus
/| lorum non zqualium diffinitio.quorum enim dimetientes,vel quz ex

2 Y| centris fuerint inzquales: & ipfi quoque inzquales erunt circuli. Mas
ifor aut€ erit,

cuius dimetiens , vel quz excen: /| B ) .
tro maior : minor vero, cuius diz |~ ‘ w

\ 1
metiens,vel quz ex centro minor \u w

extiterit. veluti funt ¢/ & drcircus

li:quorum c,maior eft ipfo d. : i )

CEVBER KUKNS ipdTTeddne Ngerou, iats &mmoToulyn T uikhs kod txCaMopofy du Tipw 7dp
xUKAop. ’

Re&ta linea circulum rangere dicitur:quz circuld tangens & eies 2
&a,circulum non fecat. e I

e f
Hanc tibi reprzfentat e/f, tangens circulum g/ h, in pun&o
quidem g.Quz igitur cadit infra circulum:cie@ta, circulum fes
care pethibetur . veluti re&ta k/ |, qua datum k/ I/ mycirculum
interfecat.

QxUxNo;s ipaerfecdn aMihap Niypoifoa, BiTing oo &AW pyBu Tipvouanp BRGNS, ,
Circuli fefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe inuicem tangé: 3
tes,{e non inuicem fecant. ‘

Quales effe videntur n/o/& o/prcirculi,in o/punéto fefe inuicem citingentes. Cim porrd
vnius circunferentia, alterius in-

greditur circiiferentiam: tunc hus

iufcemodi circuli, fefe diciitur in: n P q t
terfecare. Veluti circuli q/ 1/ s, &

v/s/t, in pundtis quidemr/ & s/ fe g

mutuo interfecites.

* Gepriuhglovp awiymp T kobTes ivodox Myovron, mepak am T uol By in° kg xabemos &-

76#&:?&‘1'655 Sorpuigop. 3 wwixdphigam,ie’ iph pdlep xdoerG- wlafa.
In circulo @qualiterdiftare a centro reételinez dicuntur: cimi 4
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centro in eas perpendiculares ductz funt zquales . Magis auté di-
ftare dicitur:in quam maior perpendicularis cadit.

tes linez reftz a/b/& c/d,zqualiter ab eodem centro e/diftare
cenfentur:propterea qudd e/f/& e/g/perpendiculares,funt ind
uicem zquales.In circulo porrd hvk/l/mycuius cétrum n, by ks

dicularis n/o,maior eft n/p. .
Crpsipo kK3, 851 Bl op oxpar, b ivdeoce’ xod wiKAS Tfipepecea’.

5 Se&tiocirculizeft figura comprehéfa fub re&a linea, & circuli cir-
‘cunferentia.

b In exemplum habes a/b/c/& d/e/ficirculorum feGtiones:fub

m /C\ rectis a/ & d/ f, & a/ b/ ¢/ atque d/ e/ 7 circunferentijs com:
. prehenfas. Quarum a/ b/ ¢ centrum iucludens,maior eft ipfa
a cd f dre/f7 extra centrum conftituta.

Crpipal@- R ywvie 88,7 whexopoin S T ivbeoce’, @ kUKAS TENGLpcioce’.
6 Se&ionis anfulus: eft qui fub recta linea,& circuli circunferentia

comprehenditur.

Cuiufmodi eft angulus b/asc,antecedentis defcriptionis:fub asc/refta,& asbs circunferens
tia comprehenfus.aut e/d/ fangulus,qui fub recta X/f,& drescircunferétia continetur.Quos
quidem angulos mixtos vocitare folemus:id eft,fub reta & curualinea comprehenfos.
€ep Tpipam 3 pwvie 85,37t aiic wddiotedos’ 73 7 pipafoc Augdf 71 oxpdopyu} &5 du-
75wk ot wwigame ails ivbdece’s fime B4 Ccboig T T puipoerros, udh 6 X B a1p tubEioes. i Trbdiexopiin
yore zmd T5p ah E6ybacsp ivbadp.

7 Infe&tione auté angulus eft:cimin circunferentia feionis con-
tingit aliquod pun&umi,& ab eo in reétzlinez fines,quz bafis eft
{eGtionis,re@z linez coniunguntur. Contentusauté an gulus,fub

coniunctis retis lincis eft.
Quemadmodiim ex fubiecte defcriptionis angulis g/h/k,&
© Imyn,deprehenderelicet. A piicto enim h,in fines ipfius rect¢
g-k(que bafis dicitur)recte linez h/g/& h/k/coniunétz:angus
& lum ipfum gAV/kiin data feftione,& ad pun@um h/contftitudt.
Idem cenfeto de Invnyalterjus fe€tionis angulo.
Qomep § ok iy s Th Jwvicep ivbGou kmohapldrwat aive Edi@iodap, in indve Ao
Prlucivoz i porie. ' o
8 Cum verd comprehendentesangulum retgline,aliquam fufci-

piunt circunferentiam:in illa angulus effe dicitur.
Veluti funt o/p/& prq/lineg ree,angulii qui ad pun&i p/
comprehendentes,& o/p/q/fufcipiétes circunferenti. Inipfa

Pp
: igitur ciramferétia o/p/q, comprehenfus angulus effe dicitur.

-} Qudd fi re@tz linez angulum conftituétes,ad centrum conues

/E\ niant circuli : comprehenfus tiic angulus in centro dicetur effe

>t drculi,veluti angulus r/s/t,fub retis r/s/& srt/ex cétro s/pros

deuntibus comprehenfus.
€ropris 5 xihe 85y, mbe el kolBo &u® T kunAssadl i pwvia P wepiexbufyop oxSpa
RzstTe F Tl yoriap oo IoEp iwbadpuor The dmAaubaropSing b5 EuTSp TioIpiodas’
9 Sector autem circulizeft cimad centrum circuli fteterit angulus,

plus diftare dicitur i centro n, quam I’ m : quoniam perpens

- Quemadmodim in asb/c/d/circulo, cuius centrum e, exiﬁéa\“‘

sc_&i°a maior
minor.

Anguli mixt

Angulusinc€
tro.
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comprehenfa figura fub angulum comprehendentibus rectis lis

neis, & affumpta {ub eis circunferentia,

o’ Cuiufmodi effe videtur figura r/s/t/antecedentis defcriptionis,fub redis lineis r/s/8 s/t/
angulum qui ad centrum s, conftituentibus, & circunferentia r/t/comprehenfa. Differt igis

o pix fe@or a feCtione circuli. : _
Qopusiae Tpipaeee kOxNS ¥l i dlxopae yovioest 1Ges i of ofs ok ywwioes 1Ges &R ANuss o
Similes fe&ionescirculi: funt quz angulos zquos fufcipiunt, vel
in quibus anguli fibi inuicem funtzquales.
Vi {ubie@x circuli feGtiones a/b/es & dre/fiin quibus anguli

qui ad b/& e,funt inuicem zquales. Quanuis itag circuli fectis X e
ones fuerint inzquales, poﬂ'unt nihilominus effe fimiles.Nam N ‘
fimilitudo feCtionum refpicit titummodd fufceptorii angulos A A

rum ®qualitaté:nd autem datarum {etionum magnitudinem.
quéadmodim angulord magnitudo, non linearum angulos ipfos comprehendentium quds
titatem: fed earundem linearum folam refpicit indinationem.

T Poifhnpa Podbong .
-' Ol Roboé 7@~ kUKAE P xeiTpop tupdp.

Problema 1, Propofitio 1.

‘‘‘‘‘ JAti circuli,centrum inuenire.

(O RON T1V S.€Efto datus a/b/c/circulus:cuius oporteat inuenire
centrum.Ducatur in ipfo a/b/c/circulo,reéta quazdam lineab/c: quz bi-
, fariam fecetur in d,per decimam primi.Eta punto d,datz reétz linez
b/c,ad angulos retos excitetur d/a,per vndecimam ciufdem primi: producatirgs
in re€tum vique ad ¢,per fecundum poftulatum. Secetur tandem a/¢/ bifariamin
puntto f,per ipfam decimam primi.Dico,g f/punéti,centrum eft ipfius dati a/b/cs
circuli. Sienim non fuerit in a/e/linea reta,erit igitur extra cam.cfto (fi poffibile

Demoflratio. fie)in g:& connectitur g/b,g/d,& g/c/re@tz,per primum poftulatum. Et quoniam

abimpofli

b/d,ipfi d/c/eft 2qualis,& vtrig; cdmunis d/g:binz igitur b/d/& d/g/tridgulib/d g,
duabus g/d/& d/c/ trianguli g/d/c, funt altera alteri zquales. Bafis quog; brg, baft
g/c ‘(lil'zg/foret centrum circuli) per decimiquintam pri-
mi diffinitionem effet zqualis . Per o&taua igitur ipfius
primi, angulus b/d/g, angulo g/d/c/ fub zquis latcribus
comprehenfo,refpondenter zquaretur.Retaitagslinca
F/d,incide's in re¢td b/c,efficeret vtrobig; angulos zqua-
es:ergo rectos,per decimam primi diffinitioné. Rectus
igitur eflec b/d/g/ angulus. Atqui b/d/as rectus eft; per
conﬁru&ioncm:(u;::.‘g;u re&i omneszquales adinuicem,
. per quartum poftulatum.Ec b/d/g/itaq; angulus,zquus
effetangulob/d/aztotus videlicet fuz parti,contra noni communé {ententid.Recta
enim d/ascadit inter b/d/& d/g: diuiditq; propterea angulumb./d/g.Non eft igitur
centrii a/b/c/circuli in g.Haud diflimiliter oftendemus;g necalibi § in pcto f.Igi
tur f/centri eft dati circulia/b/c. Quod inueniendil fuerat.
Corollarium. | »
@Si igitur incirculo re@alinea,aliam quandam re€tam lineam bifariam,& ad re-
¢tos {ccueritangulos:in ipfa dinidente erit centrum dati circuli.

IO

T
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T Apxduhs &Oh aile tugrodors’ Angb dido Tuxerme onpiliory dT ok kumd owpelin i g
Eyw/dﬁ» ivbEx oi 7S¢ WeoGTon T8 kixhs . Y-
. ~Theorema 1, Propofitio 2. ye
2 O in circulicircunferentia duo fuerint fun&a vtcunque cons

tingentia :ad ea puncta applicataretalinea, intra ipfum cir«
culum cadit. -
O RONTIVS. {Sit asb/ercirculus:in cuius circunferentia fint b/& e/vtcung;

contingentia puncta. Aio ¢ cdnexa ex brin c/reta linea,caditintra circulum a/brc.
Si enim non caditintra:coincidit igitur in comprehenfam circunferentiam, vel ca- Oftenflo runi
a
conuenire:non differret enim re@tum i curuo.Cadac igitur,fi poffibile fit,extra cir- poffibile.
culum a/b/c.& inuento ipfius circuli centro d,per primam huius, fufceptdq; picto
e/inbsescircliferentia:connectantur d-b,de,& d/c/reétz linez,per primum poftu.
' -7 latom:producatirg; per fecundum poftulatii, recta d e/
_ . conceflactt.Erunt igitur d-b,d ¢,& d/c,adinuicem 2qua
[ ' les,per decimamquintam diffinitionem primi: & df/in. ;
fuper maior ipfa d-e,per nonam communem fententi, *
/ : I riangulum igitur erit d/b/frc,atqs ifofceles : quoniam
. e 3 - e . . 1
les. T'tianguli infuper eric d/b/£& ipfum b/f/latus,pro-
du&tum in cextetior igitur angulus d/f/c, maiot etit in-
teriore &ex oppoﬁto d'b’ f, pcr“décimam{‘cxtam iPﬁUS primi Jpfi porrb d/b/gr
angulo,oftenfus eft zqualis d/c/t:& d/frc igitur angulus, ipfo de/ /_angulo maior
tentiz conuerfionem.In triangulo igitur d/czf,angqlu§ quiad f,maior erit angulo
qui ad c.Omnis portd trianguli maius latus,qu? maiori angulo fubtenditur,per de-

" cimamoétauam eiufdem primi.maius igitur crit latus d_/c, ipfo d/f. Ipfi autem d-c,
zqualis eft d/e,vti nuper oftendimus.Et d evigitur maior erit ipfa d/f;minor vide-
Non cadit igitur connexa ex bin c/reta,extra circulum asb/c, neq; in circunferen-
tiam b/e/c: igitur intra. Quod oftendendum fuerat.

S . ewenpx By - Telkae 3. .
EAp 0F RUKAG tubdix 7is §f3 78 neirgs,ivddap mvie i 5B F xoff dixa wipny,nad atss 8¢

dit extra circulum. A tqui reta ipfa, cum ipfius circuli circunferétia minime poteft fam per ime
in dire€tum v{que ad f,hoceft, in cam qu extra cadere
e dbrzqualiseft ipfi d-c. Vnde per quintd primi, anguli
W d-b/c/& d-c/b,qui ad bafin b-fecrunt adinuicem zquas
erit:quz enim {unt 2qualia ciufdem funt 2que minora,per feptima comunis fen-
licet maiore,feu pars toto:quod per nonam communem fentétiam eft impoflibile.
~ Bixg Geuhib Tepdiznod docd 1 8pbixs GuThi Tépvyyked fixe duvTh T, e

. - Theorema 2, - Propofitio 3. ,
3 SI in circulo re@ta linea quzdam per centrum extenfa, quana
) dam non per centrum extenfam reGtam lineam bifariam fes
cuerit : & ad angulos rectos ipfam difpefcer. Et fi ad angulos res
&os ipfam difpefcat:bifariam quog; ipfam fecabit. ]
ORON TIVS. (Sit datus a/ b/ ¢ circnlus, & illius centrum d :re@a verd li-
nea per idem centrum extenfa fita/f,quz aliam quandam re@am lineam b/c/non
* du@am per centrum, bifariam in primis {ecet, in puno ¢. Aio quod & ad rectas
f.’"
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cam fimu di(pefcit angulos.Connectantur enim d/b/& d/c/retz,per primum po
flulatum.Clm igitur ex hypothefi recta b/e/fit zqualis c/c,& e/d/vtriq; commu-
“nis:binz igicur b/e/ & e/d trianguli bre/d, duabus d/e/& e/c/ trianguli d/e/c/ funt
- Zguales alteraalteri.bafis quog; b/d,bafi d/c/eft 2qualis,per decimamquinti diffi-
nitionem primi.Angulus ergo bre/d,angulo d/é/c/Aub zquis lateribus comprehen
fo,per octauam ipfius primi,cft zqualis.Recta itag; d e/confiftens {uper retibre,
efficit vtrobig; angulos adinuicem zquales:ergo rectos,per decimam eiufdem pri-
mi diffinitionem. Rectus eft igitur vterque angulorum qui fub bre/d/ & dre/c.
Pars feciida @Sccet rurfum eadem a/f7,datam ipfam b/c/ad rectos
conuerfa pra o . s T e
cedentis. angulos. Dico,¢ & bifariam candem verfa vice diuidet.
, Eadem nanque figurz manente difpofitione , quoniam
vterq; angulorum qui circa e/rectas eft, per hypothefin:
‘re@angula igitur {unt bre/d/& de/c/triangula. qua igi-
tur cx%l/lc/&c/d/vtraq; filit quadrata,zqua funt ¢i quod
exbrd: fimiliter & quz ex dre/&e/c, ¢i quod fitex dre,
- perquadragefimamf{eptim3 primi.Quadrata porid que
£ fiunt ex b/§/& d/c,zqualia funt adinuicem,per quadra-
gefimzfextz ptimi libri corollarium:re&ta’enim b/d,ipfi d/c/eft zqualis,per deci-
mamgquintam ipfius primi diffinitionem. Quz autem zqualibus zqualia funt:ea
funt inuicem zqualia,per primam communem fententiam. Que igitur ex bre/ &
e-d/fiunt quadrata,zqua funt eis, quz ex d/e/& ¢/c. Tollatur comune quadratum
quod fit ex e/d:reliquum ergoquadratumquod ex bre,reliquoquodfitex e/c,per
tertiam communem fententiam eft zquale. Aequalia porro quadrata funt,quz ab
aqualibus rectis defcribunturzper idem corollarium quadragefimafextz primili-
bri.Aequalis eft igitur bresipfiesc. Itag; fiin circulo reta linea quedam: & qua
fequuntur reliqua.Quod demonttrare oportebat.
ugnpx P Pesbers .
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| Theorema 3,  Propofitio 4.
I in circulo binz reétz linex fefe inuicem fecuerint non per 4
) centrum extenfe:{efe inuicem bifariam non fecabunt.
O RO NTI1VS. Efto datus a/bsc/d/ circulus:in quo binz re@z linez a/c/ &
b/d,non per centrum extenfz, fefe inuicé fecent in punto e.Aio g altera alteram
bifariam non fecat in codem punéto ¢. Inueniatur enim centrd daticirculi a/b-c/d,
fitq; illud f,per primam huius:& connc@tature/f/rea,per primum poftulatum.Si
Deméfiratiol igitur ae/ipfi e/c/fucrit @qualis:recta ¢/f/per centrum extenfa,candem a/c/né du-
abimpoflibi Gtam per centrum bifariam fecabit, &ad retos igitur angulos, per tertiam huius.
Re&us erit itagsase/fzangulus. Haud diffimiliter fi b/e/fit zqualis ipfi e/d: cadem
¢/f7per centrum eduéta,ipfam b/d/non per centrum ex-
tenfam,bifarid & ad re€tosquog; fecabitangulos,per ed.
dem tertiam huius.Re&tus erit igitur angulus b/e/f. At
d qui retum itidem fore monfttauimus aze/ £ angulum:
funty recti omnes inuicé zgualcs, per quartum poftu-
‘latd. Aequus erit igitur b/e/t/angulus, ipfiangulo ase/f.
Angulus porro ase/f; cft pars ipfius bre/f/ anguli: reta,
¢ . fiquidemesa,caditinter bre/& e/f/retas, diniditg; pro-
pterea ipfum angulum bre/f. Totus itag; bve/f7angulus,,
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fu partia/c/frerit equalis: quod per nond comunéfententii eft impoflibile . Si in
circuloigitur a/b/c/d/binz rect linex a/c/& b/d,fefe inuicé fecucrint né per cen-
trum exté(x:fefc inuicé bifarii non fecabunt. Quod oftendere fuerat operxpretii. ™

Oedgnuee a, Peddeare e, 4
E Ap Réo wokhor Tipvsorp aMiNss,ouu isox &uTH 3 &ud xoiBop. ’°
. Theorema 4, ropofitio s.
5 I bini circuli fefe inuicem fecuerint : non erit eorum idem
' S centrum. | '

O R O N TI1V S.Bini enim circuli a/b/c/& d/bre, fefe inuicem fecent in duo-
bus punétis,quorum alterum fic b.DicoT;bd ipforum circulord non eft idem cen
trum. Si enim fuerit poffibile,vt idem habeant centrum:efto illud f. & conne@an- ogentio rurs
tur f/b/& f7c,per primum poftulatum:extéditirg; per fecundum poftulatum,cadé fom ab impof
f/c/in reGtum vigsad e.  Si igitur £/pun@um,fuerit cen fiil
trd circuli a/b/c: eric £c/ipfi %/‘b/zqualis, per decimam-
?uintam diffinitionem primi.Si idem quoque punétum
, centrum extiterit ipfius d/b/e/circulizzqualis rurfum
crit f/e/eidem /b, per candem decimamquintam diffi-
nitioné.Binz igitur f/c/& f/e,cidem f/b/eriit zquales:&
aquales propterea adinuicé,per primi communé fenté-
_ tid. Aequalis igitur erit f/¢/ipfi f/c.atqui f/c/pars eft ipfi-
us f/e: totil igitur effec quale {uz partiOmne porro totd eft fua parte maius,per.
nonam communem fententiam: igitur punétum f, non eft commune centrum da-
torum a/b/c/& d/bse/circulord. Si biniitaq; circuli:& qua fequiitur reliqua. Quod
receperamus oftendendum. - .

Cebgrue 5 ﬁeo’bmg <
I i, Apdiio xihos LpdiforTon &RAKNwp 0itds, otk Esou &urBp P &ud kobFop
Theorema s, Propofitio 6. o
~ ¢ I duo circuli fe adinuicem tetigerint: eorum non eft idem’

centrum. '
OR O N T IV S.@Decirculis potiflimim intelligit Euclides,quorum vnus in-
tra alid collocatur- Tangit igitur {e bini circuli a/b/c/& d/bre,in picto b.Dico rur 1dem qui pn®
fum,quod ipforum circulorum non eft idem commune centrum.Si id enim fuerit ::gsu::ﬂ;mg‘g
poffibile:éfto illud f.& connectantur £/b/& f/e,per primil poftulatum: & per fecun- g, P
dum poftulatum extendatur in re&um f/e/in puntumc.  Si f/igitur punétum,fit
centrum a/ b/ ¢ circuli: 2qualis erit £/ ¢/ ipg f/ b, per decimamquintam diffini-
- tionem primi Item fiidem punéta f,centrum fuerit cir-

culi d/b/e:zqualis rurfum eritf/e/eidem £/b, per eddem
decimamquintam ipfius primi diffinitioné . Binz igitur
f/c& f7¢,eidem f/b/erunt zquales:& propterea zquales
adinuicemn,per primam communé {ententiam. Ergo frc,
zqualis erit ipfi f/e. eft autem f/e,pars ipfius f/c:tota igi
tur f/c,fuz parti f/e/cozquabitur. quod per nonam com
muné fententiam non videtur efle poffibile. Ergo pun.

S . €um £, non eft idem commune centrum eorundem cir-
culorum a/b/c/& d/bse;intus {e adinuicem tangentium(nam de ijs qui fe tangunt
extra,per fe fit manifeftum)Si duoigitur circuli:&c.vt in theoremate. Quod opor:
tuit oftendiflc. : S

£.ij.




Pars prima

theorematis.
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Theorema 6, Propofitio . )
Iin diametro circuli aliquod contingat punétum quod mi-
nime circuli cencrum fit,ab eéque punéto in circulum que-
dam reétzlinez procidant:maxima erit in quacentrum, minima
vero reliqua. aliarum verd,femper propinquior ei quz per cenz
trum extenditur, remotiore maior eft. Duz autem folim recte
linez zquales,ab codem punéo in circulum cadunt, ad verafque
artes minime. ;
O RO NTI VS.Efo datus circulus a/c/e/h,cuius centrum f, dimetiens verd
asf7e,& contingens in eo punctum g,quod non eft circulicentrum:procidentes au
tem ex codem punéto g/in ipfius circuli circunferentiam linez red bz {int g/b,g/c,
& g/d. Aio primum, ¢ g/a‘cft omnium maxima,& g/c/minima:aliarum porro,
g/b/ipfi g/a/propinquior, maior ipfa g/c,atq; g/c~remetiore g/d/maior. Conne-
&itur enim £/b,f/c,& f/d/re@,per primum poftulatum. Cum igitur fa,ipfi £/b,
per decimiquintam diffinitionem primi, fit 2qualis,& vtriq; communis f/g: binz
igitur g/f/& £/a,duabus g/f/& £b/funt 2quales. g/f/pottd & f/b,maiores funt ipfa
g/b:omnis ﬁ?uidé trianguli bina latera,reliquo funt maiora quemodocung;aflum-
pta,per vigefimam primi.Et g/aigitur,ipfa g/b/maior eftqueenim {unt zqualia,
eiufdem f{unt 2qué maiora, per ipfius fextz communis {ententiz conuerfionem.
Item quoniam zqualis eft f/g/ipﬁ fc,& g/f/rurfum vtriq; communis:binz igitur
g/f/& t/b/trianguli g/£/b,duabus g/f/& sc/trianguli g/f/c, funtequales altera al-
teri.Atqui g/f/b/angulus,maior eft ipfo g/f/c/fub zquis lateribus comprehenfo:re-
&a enim f/c,cadit inter £/b/& f/g,& diuidit propterea ipfum angulum g/f/b.Bafis
itag; g/b,bafi g/c/maior eft,per vigefimamquartam primi.Simili difcurfu,g/c/ipfa
g/d/maior oftendctut.Infuper quoniam f/g/& g/d/ ma-
ioresfuntipfa fd,pet ipfam vigefimam primi, & 2quas
lis eft £/e/ipfi f/d, per decimamquintam eiufdem primi
diffinitionem:igitur f/g/& g/d, maiores funt cadem fre,
_* quz enim funt zqualia,eiu{dem funt 2£que minora, per
; {eptimz communis fententiz conuerfionem: Tollatur
comunis f/grergo reliqua g/d/reliqua ge, per quintam
communém fententiam erit maior. Omnium itag; ma
ximaeftg/ a, minima verd reliqua g/ : aliarum portd,

€

Secunda pars ¢/b/maior ipfa g/c, & cadé g/c/ipfa g/d/ itidem maior. @ Dico praterea quod ab

eodem pun&o g,duz re@tz linez coincidunt zquales,ad vtra(g; partes ipfius g/e/
minimz:vtpéte ig:i g/c,zqualis verfus h.Addatam enim re&ta linca_ m g/f,d:tﬁgnq;
in ea punétum f,dato angulo reilincogf/cizqualis angulus rectilineus conftitua
tur g/f/h,per vigefimamtertiam primi . connectatur deinde gh, per primum po-
ftulatum. Ciim igitur f/c,ipfi f/h/Ait 2qualis,per decimamquinti ipfius primi diffi-
nitionem,& g/f/vtriq; communis:binz ergo g/f/& f/c/trianguli g/f/c,duabus g/f7&
£/h/triangulr g/f/h/funt altera alteri zquales:& =zquos inuicé comprehendantan-
gulos,per coftructionem. Bafis igitur g/c,bafi g/h,per quartam ciufdem primi cft
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zqualis.@LAio tandem,quod ipfi g/c,ab codem puricto g,alia quim g/h/non cadet Tertia pars.
zqualis.Si enim id poffibile fuerit:autilla cadet{upra punctum h,vel infra.Si cegi-
derit fupra verfus a:tunc ipfa etit propinquior ei quz per centrum,vtpote ipfi g/d,~
ergo maior ipfa g/h/remotiore,per primam partem 1am demonftratam:& maior
confequenter ipfa g/c.Quodfi detur incidere infra punétum h,verfus ¢: tunc i;’l'a.
linea, remotior erit ab eadem g/a/quz per centrum. ergo minor ipfa g/h/propin-
quiore,per eandem prxoftenfam primam partem:& minor igitur 1pfa g/c. Simili.
ter oftendemus,@ necipfi g/hvalia quam g/c/dabitur zqualis,ab eodem pun@to g,
& ad partes b/d. De cateris quibufcungs,idem refpondéter fubfequetur. Igitur
fi in diametro circuli aliquod contingat punéti:: & quz fequuntur reliqua. Quod
demonftrandum fuerat. ,
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Theorema =, Propofitio 8.

8 S I extracirculum fufcipiaturaliquod pun&tum,ab eéque pun-

&o ad circulum deducantur reétz linegaliquz,quara quidem
vna per centrum extendatur,reliquz vero vtcunque:In cduexam
circunferentiam cadentium re€tarum linearum, maximaeft,qua  *
per centrii duéa eft:In curuam verd circunferentiam cadentium
reGtarum linearum, minima eft, quz inter pun&um & dimetien-
t€ iacet.minimz vero propinquior : femper remotiore minor eft.
Duz autem tantim rectz linez,ab eo punéto cadunt zquales,ad
vtrafque partesminime.

O R O N T IV S.@FEfocirculus a/b/c, datum vero punctum extra circulum dé -

i quo in ipfum circulum procidit reétz linex d/a,d’e,d/f,& d/b, curuam eiufdem

circuli circunferentiam in punétis g,h,k,c,difpefcétes:quatum d/a/per ipfius circus
licentrum(quod fit )extendatur.Dico primum,gina/bs conuex4 circunferétiam p

- cadétium re€tarum lincarum,maxima eft d/a,perl/cen. themﬁ,ﬁ,‘

trum educta:& que illi vicinior d e,remotiore d/f/ ma-
ior,eadémg; d/fmaior ipfa d/b.Conne&antut cnimlve,

V& 1/b/rect linez, per primum poftulatum. Et quo-

niam zqualis eft la/ipfi I/¢,per dectmamquintam diffi-

nitionem primi,& vtriq; communis d/l:tota igitur d/a;

ipfis d/ I/ & I/ ¢, per fecundam communem fententiam

eft zqualis. Atqui d/], & l'e/bina ipfius d/l7e/ trianguli
latera,funt maiora reliquo d ¢, per vigefimam primi:

& ipfa igitur d a, maior cftipfa d’ ¢. zqualia enim ¢ivf-

dem funt 2qué maiora, per fextz communis fententiz
c6uerfionem. Infuper,quoniam l/e/ipfi l/f,per candem
decimamquintam diffinitionem primi eft a;_qp_alis s &

.Aij.




‘Tertia pars.

66 GEOMET. ELEMENT. .

vtriq; comunis d/1: binz igitur d/1/& e/ tridguli d/lve,
duabus d/1/& |/ f/trianguli d/If,funt zquales alceraalee-
ri, per candem {ccundam communem fententiam. An-

lus porrd d/1-¢,maior eft ipfo d/1/f/fub =quis laceri-
E:s coprehenfo:reta fiquidé | ficaditinter d/l/& e, di-
uiditg; propterea ipfum angulum d/l-e.Bafisigitur d-e,
bafidf,maior eft,per vigefimamquarti primi.Ec proin-
de d/f/maior eftipla d/b.Igitur d-a/maxima eft: & d/e/
ipfa d/f,atq; df7ipfa d-b/maior.@[Dico praterea,ginci
dentid incurud circunferentii g/c;minimacft d'c& quz
ipfi d’c’minimz propinqu ior,(?:mpcr remotiore minor,
hoc eft,d k/ipfa dh,& d-h-ipfa d/g.Conncctantur enim
lg,l/h,& Lk/rete,per primi poftulatd Etquonii trian
guli d/k/l,bina latera d/k/& k/1, reliquo d/l,per vigefimi primi funt maiora:tolla-
tur I/c/ & k/l,quz per decimiquinti ipfius primi diffinitioné (unt zquales.Reliqua
igitur dc,reliqua d/k,per quintam communem fententiam erit minor.Item, quo-
niam trianguli d-h/),4 limitibus lateris d'l, duz re¢tz linez d/k’ &kl introrfum
conftituuntur: ip{z igitur conftitutz, reliquis ipfius trianguli lateribus d/h/& h/l,
per vigefimamprimam ipfius primi,{unt minores. Auferatur l'h/&lk, periplam
decimamquintam diffinitionem primi,adinuicem zquales.Reliqua igitur d/k,reli-
qua d-h/minor erit,per candem quintam communé fententiam.Etd-h/propterea
minor eritip(a dg. Minima igitur eft d/c: & quz illi propinquior d/k/ minot ipf2
d/h,eadémgq; d/h/remotiore d/gitidem minor. CAio tandem,qudd binz tantum
zquales,a puncto d,incirculumipfum a/b/c/cadunt,ad verafque partes ipfius d/c/
minima:vtpote,ipfi d-h/vna tantum zqualis,ad altera partem ipfius d/c,verfus m.
Ad rectam enim d-l,atque ad datum in ea puntum I, dato angulo retilinco d1/h:
zqualis angulus rectilineus conftituatur d'l/m, pervigefimitertiam primi.& con-

- ne€tatur d/m,per primum poftulatum.Cam igitur l/h/ipfi-l/m/fit 2qualis,per de-

cimamquintam ipfius primi diffinitionem, & vtrique cdmunis d/I:binz igiturd- 1/
& /h/trianguli d/1/h,duabus d1/& I/m/ trianguli d/1/m, funt zquales alcera alteri:
& zquos inuicem comprehendunt angulos,per conftruétionem. Bafis igitur d/h/
bafi d’m,per quarti primi cft 2qualis.Neg; ipfi d/h/aliacadit zqualis,prater d/m,
& cdiuerfo.Aut enim caderetinter h/& m/punéta:tincg; minor effet vtraq; & d b/
& d/m,nempe vicinior ipfi d/c/minimz.vel caderet extra piicta h/& m/verfus a: &
tiic remotior eflet ab cajcm minima,& propterea maior ipfa d-h/vel d'm,per pri-
mam parté iam demonftratam. Idem quog;,ac non diffimili vialicebit oftendere,
de reéis in conuexam eiufdem circuli circunferétiam coincidentibus, ad vtrafque

 partes ipfius d’a/maximz  Non cadunt igitur ab ¢odé punéto din circulii ipfum

a‘b/c,plures duabus rectis lineis 2quales,ad vtrafg; partes ipfius d-c/ minima,aut
d/a’maximz. Si extra igitur circulum : &, vt in theoremate. Quod tandem crat
oftendendum. . Corollarium.

@ Qu igitur a piicto extra circuld dato,in circulum ipfum cadunt rect= linez,ab
ipfa minima,vel maxima (qua per centrit) zque diftites:2quales {unt adinuicem,
& ¢ diuerfo,fiue in conuexi, fiue in curui inciderint eiufdem circuli circiiferétiam.
Othpspa 1y Pedbears 6. '
Ap xixhs Aupbii 1 oy op adTieybemd 5 T8 owpers e Top wikAop MReaTiTiwo1p e
dWo Evdact jooety P Nu@bip anpciop,koimpop 851 73 Az,
S ‘Theorema 8, Propofitio 9. _
I incirculo fufcipiatur punétum aliquod, & ab co punétoad o




10

LIBER  IIL &7

circulum cadant plures quim duz rect¢linez zqualcs: {ufceprum

un&um,centrum ipfius eft circuli. .
ORON TI1V S.Sitintra circulum a/b/c/ fulceptum pi&tum d: & quo in cun-
dem circulum cadant plures quam duz retz linez inuicé zquales,d/a,d/b, & dvc.»
Aio quod punétum d, eft centrum ipfius circuli a/b/c. Conne@antur enim a/b/&
brc/re@ta,per primum poftulatum:fecetirg; bifariama/b/in pun&to ¢,& bc/in pa-
¢to f,per decimam primi.connetantur rurfum dve/& d/f,per idem primum poftu
Jatum:& per fecundum poftulatum,producantur in dire€tum verobique ad pun&a
quidem g, h/& k,l. Cam igiturase/fit zqualis ¢/b,& vtrique communis e/d:binz

k igitut a/e/& c/g/trianguli ase/d,duabus bre/& e/d/trian
%uli bre/d,funt zquales alteraalterizbafis quog; d/a,ba-

a/r 1 d/b,per hypothefin eft zqua]is-An%;.llus igitur a‘esd,
\ zquus cft per oftauam primi,angulo b/ e/ d: & proinde
gt d___ I vterque rectus,per decimam ipfius primi diffinitionem.

/ / Reéta igitur g/h,re€tam a/b,bifariam & ad retos angu-

, , AN ¢ losinterfecat:in difpefcente itag; g/h,critcentrum ipfius

\__/ a/bscscirculi, per corollarium prima huius tertij. Haud
L diffimili via oftendetur, ciufdem circuli cétrum fore in
re€tak/l. In vtrag; igicur& g/h/& k/ Left centrum dati circuli a/b/c: & in punéto
propterea vtrig; communi. Atqui nullum aliud p@étum habent commune,przter
ipfum d:pun€tum igitur d, centrd eft ipfius a/b/c/ circuli.  Si ergo intra circulum
fofcipiatur puncti aliquod:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafle.

© denpa 0, Pedbeaig IR
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Theorema o,  Propofitio 10,

C Irculus,circulum in pluribus duobus punétis non fecat.
ORONTIVS.@Secet enim (fi poflibile fit) circulus a/b/ ¢, circulum dve/f, in
pluribus duobus punéis,hoc eft in punétis b,c,c,f.EtfufCipiatur centrum ipfius cir
culia/b/c,per primi huiué,ﬁti]; illus g: & cdneétantur g/b,g/c,g’e, & g/f/rette,per
primum poftulatd. Ciim igitur punctum g fit centrum circulia/b/c:erunt grb,g e,
) g/c, & g/fadinuicé zquales, per decimamquintam pri-
mi libri diffinitionem.Et quoniam byc,e,f, funt commu-
nes vtriufque circuli fe&iones,per hypothefinzerit pun-
Aumg,vtcung;fufceptum intra circulum dve/f. Abipfo
itags punto g,in eundemcirculum dze/f,cadunt plures
g duz re@zlinez inuicem zquales:vtpote g/b,g c,gve,
& g/fErit ergo picum g,cétrum civfdemcirculi d-e/f,
perantecedenté nonam propofitioné . Atquiidem pun-
Aum g,centrum eft ipfius a/bsc/circuli. Duorum itaque
circulorum a/bsc,& d/e/f,fefe inuicem fecantium,idem eric centrii:quod per quin-

. tam huius tertij,n eft poffibile. Circulus ergo,circalum in pluribus duobus. pd. -

&is nonfccat. Quod oftendere fuerat operapretium.
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eorum centra: ad eorum centra applicata retalinea & eieta,in

conta&um circulorum cadic.

O RO NTIV S.qDuoenim circuli a/b/c/ & asd/e,fe introrfum adingicem tan-
*g#nt,in puncto quidema:fitq; ipfius a/b/c/circuli centrum fipfius vero a/dve/cen,

Deméftratio trum g.Dico quod ad centra /g, applicata reéta linea, & cicéta: caditin contaétum
abimpoflibili , i enim non ceciderit in punctum a:cadet igicuralibi.Cadat ergo(fi poflibile fit)

Alia
fpoft

vt cieta verfus g, in d/& b/punéta: & connetatur a/g/ refta, per primum poftu-
" latum. T'riangulum crit igitur a-g/f:& duo proptereala
teraa/g/& g/g:runt maiora reliquo a/f, per vigefimam
primi.Atqui ipfi a/fzqualis cft f-b(vtrag; enima cétro
f,in circunferentiam circuli a/b/c)& a/g/igitur & g/f,ma
iores funt eadem f/b. Tollatur f/g,vtri{que inzqualibus
cSmunis: reliqua igitur a/g, reliqua (g/b/mau'or erit, per
quintam communem fententiam.Ip{i porro a/g,zqualis
eft g/d(vtraque cnim i centro g,in circunferentia ipﬁ_us
a/drescirculi)& g/d igitur maior erit ipfa g/b. quz enim
e funt zqualia,eiu{dé (Ent zque maiora: per {extz comu-
nis fententiz conuerfionem.Ipfa porro g/d,pars eftipfius g/b: pars igitur erit ma-
ior toto,contra nonam communem fententii.Cadit ilgitur f/g/eieta,in contadtd a.

g&“ redi @ Quod i g/f/connexa,& cieta verfus f,detur incidere veluti g/f/c,& centrum f/

exterioris circuli a/b/c/extra circulum interiorem 2/d ¢ /conftituatur: idem nihilo-
minus {ubfequetur inconueniens.Connexa enim & eieta g/f/c/ re@a, producatur
in direCtum verfus g,ad d/& b/punéa,per primum poftulatum. Erunt itaque rur-
fuma/g/&g/f,maioresipfafsa,periplamvigefimi primi
libri propofitionem.Eidem porrof/a,zqualis cft f/c,per
decimamgquintam diffinitionem ipfius primi Igitura/gs
& g/f, maiores funtipfa f/c. Eidem rurfum f/ ¢, zqualis
cft f/b, per eandem decimiquinti primilibri diffinitio-
né.Eta/ g igitur & g/f,maiores func ipfa f/b,per feptimz
c6munis fententiz céuerfioné. Auferatur f/g/ vtrifg; ine
zqualibus comunis.Reliqua igitur ag, reliqua g'b, per
. quintam cémunem fententiam maior erit: & multd igi-
tur maior ipfa g/d,quz {)ars cftipfius g/b. In citculo itag; a/d e, quz i centro f/in
circiiferentid prodeuntlincz rectz g/a,& g-d,non eriitinuicé 2quales:contra deci-
miquintam diffinitioné primi. Cadit igitur f/g/cic@ta,in csta&iia. Ergofibini or-
bes fe introrfum:8c.vt in theoremate. Quod oftendendum fuerat.
Otboupa izy Feobearg p.
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Theorema .11, . Propofitio -12.

I duo circuli fefe adinuicem exterius tetigerint:ad centra eo
rum applicata re&ta linea,pcr conta&tum tranfibit.

O RONTIV S.QTangit fe exterius bini circulia/b/c/& d/b/c,ih picto quidé
befitq ipfius a/brcrcirculi centrum f,&ipfius d/bse/centrum’g.Aio quod connexa

f/g/ recta linea,trifibit per contactumb.  Si enim non tranfierit per pun@tum b, -

Iz

tranfeat(fi poffibile fit)per c/& ¢/punéta:& cone@antur b/F/& b/g/recta linez,per -

1
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primum poftulatum.Et quoniam punétum f,centrum cftcirculi a/b/c:zqualis erit 1dem qui pris
t/bipfi f/c/,per decimamquintam diffinitioné primi. Rurfum quoniam g/centsj oftendédi mo
' eft circuli d/b/e:zqualis erit per eandem decimamgquin. § :ufb impol
tam primi diffinitionemg/b,ipfi g/e. Binz igitur f/b/i .
brg, duabus f/c/& e/g, perfecundam communé fenten-
tiam erunt zquales.Tota porrd £/g, ipfis f/c/& e/g/ma-

ior cﬁ(ncm*pe c/e/éxtra circulos incidente particula) Et-
tota ifitur 7gsmaior cft cifdem f/b/ & b/g.In triangulo

- o itag; f/b/g,bina latera /b & b/g, erunt minora reliquo
f/g-unt auté maiora,per vigefimam primi.quz fimul impoffibilia funt.Igitur i cen’
trof/ad centrum g/adplicata recta linea f/g,tranfit per contactum b. Si duo igitur
circuli:& quz fequuntur reliqua. Quod demonftrare oportebat.

BN . Oxdewpx i, Medbeane ).
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L Theorema 12, Propofitio 13. :
13 irculus circulum non tangitin pluribus punétis vno:& {i ex-
tra,&{1intus tangat. e
O RONTIV S: @Tangat in primis circulus a/b/c/d,circulum bre/d/f, intro- De
. iy ot - . Aty . . . - ¢ {e introrfum
fom(fi fuerit poflibile)in punétis b,d:fitg; ipfius a/b/c/d/ circuli centrum g, circuli tangentibus.
" a autem b/:/d/tc;l centrum h. Adplicata igiturexgs/in h/
N reta linca, & eieta: cadet in pun&tacontaétumb,d, per
vndecimam huius fecundi libri. Et quoniam g/centrum
cftcirculia/b/c/d: erit g/b,ipfi g/d, per circuli diffinitio-
—d nem zqualis. Tollatur g/'ﬁ,ab 1pfa g/d:cadem erge g/b,
" reliqua h/d/ maior erit. Rurfum quoniam h/centrum
. . eft areulib/e/d/f zqualis erit h/b, 1pfi h-d,per eandem
. circuli diffinitionem. Tollatur rurfum g/h, ab ipfa h/be
i . reliqua igitur g/ b, minor erit ipfa h/ d. Oftenfum eft
autem, quod & multd maior : quod. non eft poflibile . Non tangit igitur circulus
asb/c/drcirculum bre/d £/ introtfum in pluribus pictis vno.@[Secet rurfum circu. De diraulis g
lus a/b/c,circulum asc/d/exterius in punétis a/& c/(fi id fuerit poflibile)& conne- g;.‘“gﬁ' exs
@atur re€ta a/c/per primum poftulatum.Et quonii in circunferentia circuli abre,
| duo funt accepta punéta a/& c:adplicata igitur rectali-
~ neaa/cjintra ipfum circulum cadet,per fecundam huius:
™\ .ergoextra.circulum a/ d/c. Rurfum quonis eadenra/ &
\ - Q c/punétain circunferentia ipfius a/ d/ ¢/ circuli coaffum-
pta funt( vtpote vtrique circulo cémunia) cadem igitur
reéta a/c,cadet intra circulum a/d/g,per eandem fecun-
dam huius:& extra igitur circulum a/b/c. Patuit autem,
quod & intra ipfum a/b/c/circulit cadit eademasc,atque
extra ipfum a/d/c/circolum.Cadet igitur intta & cxtra vtrumg; datorrum circulo-
rum:quod eft impoffibile. Non tangit ergo circulus a/b/c/circulia/d/c/exterius in
pluribus pactis vno. Patuit,g nec jntxorh%m. Quodoftédere fuerac operzpretiil, .
" Oedgnpce i)' Dpbkag i, ‘
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14 A Ncirculo re&tzlineg funt zquales,quz zqualiter difticd cétro:

‘Decirculis fe
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& 1 azqualiter diftant i centro,zquales adinuicem funt.

Pars orimae & R O N T'I V S. € Sintin circulo a/b/c/d,cuius cétrum e,binz rect linezas
primar - A . ) 4

theorematis. b’ & d/c/inuicem primim zquales.Aio ¢ & zqualiter diftanta centroe. In reCtas
* eaim a/b/& d/c,a pun€to e/quodin cis non eft,perpendiculares deducantur e/f/&
¢/g,per duodecimi primi: & connectatur reCtz linezc/a,e/b,e/c,& e/ d,per primd
poftulatum, quz per circuli diffinitionem eruntadinuicé zquales. Cam igitur re-
- &a quedamlinea e/f/per centrum edudta,ipfamasb-re€tam non per centrum ex-
- tenfam,ad rectos diuidat angulos : & bifariam quog; il -
lam fecat,per tertiam huius. Aequalis cft igitura-t,ipft
£/b:& vtrag; propterca dimidium ipfius a/b. Et proinde
d/g,ipfi g/creft zqualis:& veraque dimidium ipfiusd-c.
Atquia/b/per hypohefin,zqualiseftipfid-c.quzautem
zqualium funt dunidium,ea funt inuicé zqualia,per fe-
ptimi comuné fententid:zqualis eft igitur a/ fiptidg,
& f/b/cofequéter ipfi g/c.Et quonid a/b/ zqualisceft ipfi
. drc,&esa/ipfie/d:bina igicur laterae/as & a/bs trianguli
e/a’b,duabus lateribus e/d & d-c trianguli e d/c,{unt zqualia alterum alteri: bafis
quog; e/b,bafi e/c,per circuli diffinitioné, zqualis. Angulus igit qui ad a,angulo qui

ad dzqualis eft:per otaud primi. Rurfum quomi zqualis eft e/a/ipfic/d, & a/f7’
ipfi d-g:bina ergo latera ¢/a/&a f trianguli e/a-f,duobus lateribus e/d & d g trian
guli e/d/g/funt zqualia alterdalteri:& qui fub zquis lateribus cétinentur anguli, in-
uicé zquales.Bafis igitur c/f,bafi ¢/g,per quarti ipfius primi cft 2qualis. Qua igi-

turinasb & d/c/rectas,ex centro e/deducuntur perpendiculares e/f/& e/g,zquales
funtadinuicé:diftit ergo a/b/& d/c/re€tx zqualiter ab eodé cétro e/ipfius asb/c/d/
Secunda pars circuli,per quartam huius diffinitionem.qCEfto autem e/f,ipfi e/g/zqualis, hoc ft,
zg:;gsl’“’ diftent a-b/& d-c/zqualiter ab codem cétro e.Dico quod a/bs zqualis eft ipfi drc.
" . Eifdem nang; conftructis:oftendemus veluti fopra,vtrang; a/b/& d/c/bifarid difcin
di ab ipfis e/£/& e/g/perpédicularibus: atque a/frequalem fore ipfi d/g, & f/b/con-
fequenter ipfi g/cw?ualcm.Cﬁm igitur 2qualis fit e/a/ipfi ¢/d,& e/t/1pfi e/g: bina
ergo lateraa‘e/& e/t/trianguli ase/f,binis latetibus d-e/& e/g/trianguli dre/g funt
alternatim zqualia:bafis quoque a/f;bafi d-g2qualis. Angulus igitur a/e/f,angulo
d’e/g,per oftauam primi eft 2qualis.Et proinde qui fub bre/f angulus, ei qui fub
c/e/g/itidem oﬁcncﬁtur zqualis. Totus 1tag; a‘e/b-angulus,tati angulo drec, per
fccundam communem fententiam eft zqualis. Bina ergo criangulaase/bs & drescy
habent duo latera a’e/& e/b, duobus d-e/ & e7c/ ®qualia alterum alteri (ex centro
enim in circunferétiam eiufdem circuli a/b/c/d)& qui fub eifdem zqualibus rettis

lineis continentur anguli,inuicé zquales. Bafis igitur a/b,bafi d c,per quartd ipfius
primi eft zqualis. In circulo itag; rectz linez {unt zquales,quz zqualiter diftac
a centro:& fizqualiter diftant 3 centro, xqualesadinuicem funt. Quod recepera-

mus oftendendum. o ,

’ otbgupe  1d rgsbears &

EN HUKNG pepisn pfif Blp i&lq’cptdf’@-’:q’ﬁ}" & ERwp &a i Sypiop :gohgou,ﬁg embre
L 00y pezwp Bip. ~ P

Theorema 14, Propoﬁti 0 I)'. AR

IN circulo,maximus quidem eft dimetiens:aliarum autem fem- 15

per propinquior centro,remotiore maior. _
O RONTIVS. Sitincirculo a/b/c/d, cuius centrum ¢, dimeticns a/ d: & ipfi
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centro vicinior b/c,remotior autem £/g.Aio qudd a/d-quz per centrii,maxitna eft: Conftruitur f
b/c/verd maior ipfaf/g.A centro enim ¢,in ea{dem re€tas b/c/& f/g,perpendiculas 8453
res deducantur ¢/h/& e/k:per duodecimam grimi. Maior crit itag; perpendicula-
ris ¢/k,ipf# ¢/l:per quintam huius diffinitioné.Secetur itaque d maioti ¢/k,ipfi e/l -
minori zqualis,per tertiam primifity; e/l. & per datum pun@um 1, dacz retz lis
" : nez f/g,parallcla ducatur m/ n:per trigefimamprimam . .
primi.cadet igitur e/l/ad perpendiculum fuper m/n:per
corollarium vigefimznonz ipfius grimi.Et quonii e/h/
cft zqualis ipfi ¢/ I: diftant igitur b/c/& m/n/zqualiter
acétro e,per quartam huius tertij diffinitionem: (intg;,
- per decimamquartam ipfius tertif,invicem zquales.Co-
nectantur demum,per primum poftulatd, ¢/f,c/g, e/m,
& ¢/n:qua per circuli diffinitionem, 2quales funt adinui-
cem.Cam igitur ¢/a/ipfi e/m, & ¢/d/ipfi e/, percirculi Demsfiratur
: : . diffinitioné fit zqualis: tota a/d, binis m/e/& e/n, perfe. theorema.
cundam communem fententii #quabitur.Binz porrd m/e/& e/n/ttianguli m/e/m,
funt maiores reliqua m/n, per vigefim3 primi.& a-d/igitur, maior eft-cadem m/n:
&ipfaeonfequenter b/c/ maior, per conuerfam fextz atq; feptime communis {en-
tentiz interpretationem.Rurfum quoniam zqualis eft e/mvipfi ¢/f;& e/nvipfi e/g:
bina igitur latera tve/& e/n/ trianguli m/e/n, binis lateribus fe/& e/g/ 'trianguﬁ
f/e/g,f%llnt zqualia alterum alteri:& qui fub m/e/n/angulus,eo quifub f/e/g/ maior
(reta ﬁquijcmc/f/& e/g;coincidunt inter e/m/& e/n,ipfum anguli m/e/n/diui-
dentes)bafis igitur m/n,per vigefimamquarti primi,bafi f/g/maior cft. Ipfi porrd
m/n/zqualis cft b/c & b/c/igitur eft cadem f/g/maior: qua cnim funt #qualia,éiuf
dem funt zque maiora.oftenfum eft autem,quod & a/d, ipfa b/c/ maior eft. Dime-
tiens itaga/d,cft omnium maxima:& b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiore ma-
ior.Quod oportuit oftendiffe.
: Oedgupe ity Pedetorc. . o
Y i Sfopifo 7 kiihs mde 8pbies &n” Rupad’ deyo i, inTds meodETOL TF RUKAOV, KO
Héc Toy pipfd Témop Thse ivbeeo’ W} T wRUPLEckes’ 5 i ubGia du epmestiTon.u)
i 8 T8 puikurhis peovie,ermvbons Sfeoo’ yaviad' wbvypdpus patwp¥ip: 3 AamhyindTwp.
Theorema 15,  Propofitio 16.
16 Vzidiametricirculi extremitate ad angulos re€tos ducitur,
__extra ipfum circulum cadit: & in locum inter ipfam res
&am lineam & circunferentiam,altera recta linea né cadet. &fes
micirculi angulus, omni angulo acuto retilineo maior eft: relis

uusautem,minor.
ORON TI1V S.Efo circulus a/b/c,&illius centrum d,dimetiens verda/c: & N
L. abasdimetientis extremitate, ad angulos rectos excite-
tura/e,per vndecimi primi.Dico primii,quod a/e/re@a, Prima pars
extra ipfum cadit circulum.Sufcipiatur enim in ipfa ¢/a, theorematis.
contingens aliquod pun&um:fitq; illud e. & conne&tatur
lc ¢/d, per primii poftulatum. Trianguld erit i%'tu_r c/azd.
omnis porrd trianguli tres interiores anguli,binis rectis
funt 2quales:per trigefimamfecundam primi.rectus eft
autem quiada, per conftructionem.Reliqui igitur qui
ad ¢/ & d/ funt anguli, vni recto funt zquales : & corum
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ropterea quilibet, ipfo qui ada/reéto minor . In triangulo autem maior anguli.ls,
ub maiori [aterefubtenditur,per decimamnonam primi:maior eft igitur dvc, ipfa

“ asd, quz eft ipfius dati circuli {cmidiameter. Egreditur ergode, circunferentiam

ipfius a/b/carculizcadits punétum e/extra eundem circulum a/b/c. Haud diffimi
lis erit,cxterorum punctord ipfius a/e/deméftratio. Cadit ergo tota ase,extra da-

Pars fecunda tumcirculum a/b/c.qCAio rurfum,qudd inter retamar e, & circunferentiam asb,

Tertia
de angnlocods
tingentiz.

W‘.

nécaditaleera retalinea.Si enim id fueric poflibilezcfto
a/f.8&ad datam re@tam lincama/d,ad datdmg; in ea pun
¢tum d,dato angulo recilinco e/a/f, zqualis angulus re-
¢tilineus coftituatur a/d/g:per vigefimamtertiam primi.
¢ Vterg; igiturad/g,& gra/d,pars erit ipfius e/a/d: &re-
&o proptereca minor.In retas itags a/t/& d g, re€ta in-
cidita/d, efficiens interiores & in cadem parte angulos
binis re€tis minores:ip{z igitur a/f/ & d/g,in infinitum
: + produétz,tandem concusrent,per quintumpoftulatum,
cdyenidt crgo ad punéti %.Triangulﬁ eftitaqs a/gdicuius tres interiores anguli bi.
nis reétis,per eandé trigeflimafeciidi primi,funt zquales.& quifubg-a/d & a/d/gr
anguli,vni re@o,hoc eft, ipfi e/a/d/cozquantur (datus eft enima/d/g, zqualisipft
e/a/f )Reliquus igitur a/g/d,rectus eft:& maior propterea vtrog;,& grard/&asdrg.
Vnde rurfum a/dAemidiameter, maior eft ipfa d/g, per candem decimamnonam
primi.Cadit igitur piCtum g,intra circulum a/b/cergo & asfrreta (in qua punét

g)circulum ipfum interfecat,vtpote in f.Non cadit itags a-f/reta, inter reGtamare, -

& circunferentii a/b.@[Dico tandem,g angulus b/a/d/ipfius asbsc/femicireuli,om-
ni acuto & reétilineo angulo maior eft:reliquus autem(vepote,b/a’c) minor.Cam
enim angulus c/a/dAit rectus,& diuifus  fola circunferentia a/b,inter quam & re-
&am ae/non cadit altera reta linea(vtinunc oftenfum eft) non poteft.ipfc angu~
lus bsase/bipartiri:& proinde non minuctur neq; augebitur confequéteripfeb/a/d.
Igitur angulus b/a/d,{ub a/b/circunferétia, 8 a/d/re€ta comprehenfus, omni acuto
reétilinco maior eftangulobrase/ verd, qui fub eadem circunferentia,& aze/ recta
continetur(quem an?%:m contingétiz nominare confueuimus )omni itidemacu-
to & rectilinco angulo minor ¢ft. Quz omnia fucre demonftranda.

Corollarium.

@ Qu= igitur ab extremitate dimetientis dati circuli, ad rectos ducitur angulos, -

fpfum circuld tangit, idg;in vno tantummodd punéto: ad duo enim punctaadpli-
cata reta linea,per fecundam huius tertij,cadit inctra datum circulum.

‘< PoofShupe B, Deibeans 8.
P8 fabobT@- aupes, T QobohT®-~ xUKNY Lperiffouselen tudGay ypapeythp Eyardp.
Problema 2, Propofitio 17.

Dato pun&o,dato circulo,con tingenté reéti lineamducere.
Ctruiofis f)

ORONTIV S.Sitapiictum datii: 3 quo oporteat in datum circulum
bsc/d/contingentem re€tam lineam ducere.Inueniatur ipfias brc/d/circuli centrd,
per primam huius tertijificg; illud e/& connetatur ¢/ re@ta ,per primam poftu-
latum:qua climab interiore punéto ¢, ad exterius punctum a/deducatur,fecabicbs
c/d’circiiferentiam.fecet igitur in puncto b.& centroe,interualloautem ¢-a, circu-
lus defcribatur a/f/g,per tertium poftulatum. Poftmodam i punéto b,datz rez
linez a/ ¢, ad rectos angulos excitetur by f: per vadecimam primi.& conne@atur
e/f, pet primum poftulatum: qux eandem circunferentiam b/c/d, fecet rurfum in

7
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piicto c.Connetatur demia/c,per idem primii poftula-

bina latera ase/& e/c/tridguli ase/c,zqualia duobus fre/
& e/b/trianguli fre/b:& communé comprehendunt ar®
gulum qui ad c. Bafis igitur a/c/bafi f/b, & triangulum
ase/c/triangulo £/ /b, & reliqui anguli reliquis angulis
(fub quibus zqualia fubtenduntur latera) per quartam
‘ primi cozquantur. zqualis eft igitur angulus a/c/e, an-
gulo ¢/b/A. Angulus porrd e/b/f/rectus cft:igitur & qui fub a/c/e/retus.Et quonii
c/cAemediameter eft ipfius b/c/dcirculi, & ab illius dimetientis extremitate c, ea-
dem a/c/ad rectos excitata eft angulos:ipfa ergo a/c/tangit circulum b/c/d, per co-
rollariG decimafextz huius tertij. Igitura dato puntoa,datob/c/dscirculo,con-
tingentem retam lincam duximus. Quod facere oportebat.

Oecspnpe is) Pedbeare ix.
A xURNS tpdeifyrod me tudE, dmd 575 nod B udh Th depiy a6l OF ms tudEa:i ids-
10U x8EGykddeog Esou ik Tl Geropfilo.

Theorema 16, . Propofitio 18. -

I circulum tetigerit aliquareGtalinea, 2 centro auté in con
S taCtum coniunéta fuerit aliqua retalinea:coniunéta, perpen-
dicularis eritin contingente.

O RO NTI V S.qSit datus circulus a-b/c,quem tangat recta lineadre ,in pun-
- &to quidem cifitg; centrum ipfius circulif,& conne&acur f/c/ re@ta, pet prima po-

ftulatum.Dico quod f/c, perpendiculatis eft ipfi d/e.Si enim f/c;non fuerit perpen-
dicularis ipfi d/e:erit d/c/f/&f/c/e/anguli, per decima diffinitionis primi'l'i%"r_i con-

. a ucrfionem,mzquales,alter quidem recto maior,alter ve
rd minor.Efto maior(fi fuerit poflibile) & obtufus f/c/e:
erititag;d-c/f/acutus.Et quoniam recta d/&,tangiccircy.
lumasb/c,per hypotefin:ipfum igitur né fecatcircalum.

I

f/comprehenfo Dabitur itaque reilineus & acutus an-
A . % gulus,maior angulo femicirculi: contra decimamfextam
Kuius tertij propofitioné. Angulus ergo d/c/f,non eft recto minor:fimiliter often.
detur,qudd nec re€to maior.eft igitur retus: & qui fub f/c/c/ continetur angulus,
itidem reCtus.& proinde reta f/c, iniplam d/e/ perpendicularis eft,per dectmam
primi diffinitioné.  Si circulum itag; tetigerit aliqua re(ta linca:&c. vt in theore-
mate-Quod demonttrandum fucrat. ' L
. Otbgnpa g Podbears  ~ “ib.

&7 ¢

tﬁ.Dicog;a/c,contiqgit circuld/b/c/d.Ciienim per circu- Deméftratio
li diffinitioné,zqualis fita/e/ipfi c/f,&b/c/ipﬁ ecerunt

Hac alitet os
ftendi poteft,
fed hic demds
ftradi modus
prefiat.

Cadit itag; circhferétia b/ inter d/c/& c/flineas reftas: © -
& proinde acutus & rectilineus arigulus d/c/f,majoreric: =
angulo femicirculi b/c/fyex circunferentia b/e/& reta e

ApKIRAS ipdifurad mg ubda , &md I dpiig 7 - iparfosin 7 B yovineo’ fupde

. YORpk ‘&xﬁ;ﬁﬂf‘ ahig &xPeang isau » kafTeop T wikhE. ’
o Theorema 17, Propofitio 19.

\

S I circulum tetigerit aliqua reta linea, i contactu auté ipfi tan=
g

enti ad angulosrectos recta linca'quxdamc'xcitétur: in exci=
tata erit centrum circuli. | : R

‘g




Deméftratio
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O RONT 1V S.Eftocirculus a/b/c:quem rurfum tangat re&ta dvc, in puncto
c.&ddato piictoc.datz rectz linex dve,ad rectos excitetur angulos cazper vnde-
émam primi.Dico g in c/a,cft centrum ipfius dati circulia/b/c. Si enim non fue-
ritin reca c/acerit alicubi-Efto(fi poffibile fit)in puntto f.& conne@atur frc/reéta,
“ p8r primum poftulatum.Et quomiam reéta quadam linea d/e, tangit per hypothe-
fin circulum a/b/c,a centro auté f,in conta&um c,coniunéta erit f/c/reta linea:con
iuncta igitur £/ ¢, perpendicularis erit in contingente d/e, per antecedentem deci-
mamoctauam huius tertij K‘/ropoﬁtioncm - Rectus erit igitur vierque angulorum

a

& < e

o f,& f/c/e. Atqui pet conftructionem,angulus d/czar
rectus eft:{fftq; reti omnes inuicem zquales,per quar
tum poftulatum. Aequus erit igitur angulus d/c/a, ipfi
angulo d-c/£.Eft autem d/c/f,pars ipfius anguli d/ca:re->

"€ta fiquidem f/c,cadit intra circolum,ac inter d/c/& car

retas,dividitq; proptereaipfum augulum d/c/a. Totus
igitur angulus d/c/a,fuz parti d/c/f,2quabitur:quod per
nonam communem fentétiam eft impoffibile.Centrum-
itaquecirculi a/b/c,non eft in punto f.haud diffimiliter
oftendemus, g nec alibi: prater Jin a/c. Sicirculiergo’

tetigerit aliqua recta linca:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméttrafle.
. f)ﬁéeu[m iNy eobeaig K. :
™ N kiihg b n€9e 75 kobrpe pwvia,diwAaciop 841 iis 2€s Hudupseec,dTap Thi Gus
T Thupigeap Paapiywoy at puvics. :
o Theorema 18, Propofitio 20, ,
N circulo angulus quiad centri, dupluseft eius qui ad circun-

A ferentiam: quando anguli eandem circiiferentiam habuerint.

- ORONTIVS. @Sitabr/d circulus : ad cuius centeum ¢, fitangulus cve /d,
ad circunferentiam autem c/a/d, & vtriufq; bafis eadé circunferentia /d. Aio quod
angulus c/e/dsipfius anguli c/a/d/duplus eft-Conne&atur enim a/e,per primé po
ftulatum:& per fecundum poftulatum,dire&é producatur in f. Camigitur percir-
cunferétiam  culi diffinitionem,ae/fit zqualis e/czquus eftangulus e/a/c,ipfi angulo e/c/a,per
quintd primi. Anguli itags e/a/c/& e/c/a fimul fumpti,alterutrius cord dupli funt:

Quido angu
lus"qui ad cirs

includit cens
trum.

Quidoidem

angul®quiad

drgﬁfcrcntii

nd capit cens
trum circuli.

vepote ipfius ¢/a/c.Exter

ior portd angulus c/e/f, binis interioribus & ex oppofito

e/a/c/8 e/¢/a, per trigefimamfecundam primi eft zqua-

lis.quz autem funt zqualia, eiufdem duplicia funt:per
. conuerfam fextx communis fententiz.dupluseft igitur

20

cse/frangulus,ipfius e/a/c. Et proinde angulus f/e/d/ip.

fius ¢/a/d/anguli duplus eft. Totus itagsangulus c/e/d,

.. totius angulic/ a7 d7 confequenter eft duplus . Sienim-

2qué multiplicibus,additur zque multiplicia: zqué iti-
dem multiplicia refultabufte. € Quod fiangulus quiad
circunferentiam,fuerit extra centrum ipfius circuli,ve-

~ luti ¢/b/d:idem nihilominus fubfequetur.connexa enim

recta bre, per primum poftulatd, & direte productain

g/per fecundum:concludemus veluti fupra, ex cadem quinta & trigefimafecunda
primi,angulum c/e/g,duplum fore ipfius anguli c/bre. quorum dre/g/pars ipfius
angulic/e/g,duplus rutfum eft partis ipfius ¢/bse,vtpote anguli e/b/d:reliquus igi
turangulus c/e/d/qui ad centrum, duplus itidem eft reliquic/b/d/quiad circunfg:
rentiam dati conftituitur circuli. Incirculo itags angulus qui ad centrum,duplus

———— e e
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eft cius quiad circunferentiam: quandoipfi anguli communem bafin eandem cir.
cunferentiam habuerint.Quod fuerat oftendendum. o

E Oebgype 19 Podbsore  we, ' <

N xirAQ ot 0F T3 Gura Tpipam paviotiG eliloug éofp. . *
© Theorema 19, Propofitio 21. oo

21 Y N circulo qui in eodem fegmento funt anguli : fibi inuicem

{funtzquales. :
O R O N TIVS. Sint primam in fegmento femicirculo maiotic/ as d, dati Defegmento
asbre/dscirculianguli /ad/& d/brc/.Dico cofdé angulos c/asd/& d/bre,fore adin. Srmicreulo
uicem zquales.Inueniatur enim centrum ipfius a/b/c/d/circuli,per primam huius .
tertijyfitq; illud e:& connetantur c/c/& e/d,per primum poftulatum. Cum igitur
angulus c/e/d/ad centrum exiftat circuli,c/a/d/verd an-
gulus ad circunferentiam,habedntq; bafin communem
candem circunferentiam c/d:angulus propterea c/e/ d,
duplus eft,per antecedétem vigefimam propofitionem
anguli cza/d. Angulus itaque c/a/ d, dimidius cft ipfius
angulic/e/d Et proinde prafatus angulus c/e/d,duplus
eft ipfius anguli d/b/catq; idem angulus d/b/c,eiufdem
c/e/d/anguli dimidius. Qu# autem ciufdem funt dimi-
dium,ea funtadinuicem zqualia:per feptimam commu
S ‘ nem fententid. Acquus eft igitur angulus c/a/d,angulo
d/bre. €Sint rarfum in fegmento b/a/d femicirculo minori,ipfius a/b/c/d/circuli, Defogmento
brasd & d/ ¢ /branguli. Hos dico fore fimiliter 2quales. Conne@atur enim re@a femicirculo
asc,per primum poftulatum:ficq; ipfarum a/d & brefetio £ Ericigitur ascve, feg- ™
mentum maius: & qui in codem{egmento maiori funt anguli-abs e/ & e/d/a, per
rimam partem iam demonftratam , adinuicem zqua-
i‘s.l’.t quoniam trianguli a/b/f,intcriores & qui ex oppo
fito funtangulia/b/f/& f/asb,extrinfeco b/f/d/cozquan
tur angulo: necnon & duoangulie/d f/ & f/ ¢/ d/ipfius
¢/f7d/trianguli,eidé extrinfecob/f/d funt itidé zquales,
per trigefimifecidam primi.duoigitur anguli a/b/f/&
t/a/b,ducbus angulis e/d/f/& f/¢/d,funt per primi com
munem fententid zquales.A quibus {i demantur zqua-
les angulia/b/f/& ¢/d/fireliquus bra/f teliquo dre/fhoe
' eft,bsasd/ipfi dre/b, per tertiam communem fentétiam
erit zqualis.Jdem quoque deméftrare licebitin femicifculo. Incirculo igitur,qui
in codem fegmento funt anguli,ﬁbi ingicem funt zquales. Quod receperamus o-
ftendendum. .

Oxdphpe %y Pedbears €. _
I Bp oF Toig kKA s TFuwAEwp od &moreiaiop pvicn,dualy Sebuic iGd Gofp.
4_ Theorema 20,  Propofitio 22. '
22 ¥ N circulis quadrilaterorum exiftentium anguli, qui ex oppo-

] fito:duobus re&isfunt zquales. :
ORONTI1VS. @Sitin a/brc/d circulo, quadrilaterum a/b/e/d. dicoangulos
qui ada¢¥ c, fimiliter quiad b/& d/ex oppofito coftitulityr,duobus rectis cozqua-
ri. Conne&antur enim a/c/& bsd/re&z,per primum poftulatum. Triangulum eft.
igitur a/b/c. Et quoniam angulo ba/c,zquuseft angulus c/d/b, per antecedentem

B
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vigefimamprimam huius tertijfunt enim in eodem fegméto b/a/d c.Angulo rur-
{fum asc/b,zqualis ft an‘gulus-b)d/a,per eanidem vigefimiprimam huius tertij: in.
. ~codé nang;fegméto confiftunta/d/c/b. Totus igitar qui fug asd/c/cdtinetur angu
lus,binis angulis b/a/c/& asc/b(nempe fuis partib® integralibus)cozquatur.Adij-

* «iatur verifg; 2qualibus,cdmunis angulus a/b/c. duo igitur anguli a/b/o& wd/a,
S tribus angulis bsa/c,a/c/b,& c/bra,ipfius a/b/c/ triangu-

li, funt per fecundam communem fententiam zquales.
Eifdem porro tribus angulis ciufdé a/b/c/trianguli,duo
recti funt zquales anguli:omnis fiquidem tridguli, tres
interiores angulibinis {unt rectis zquales , per trigefi-
mam(ecundi primi.Qui igitur ex oppofito funt anguli
a‘b/c, & c/da, per primam communem fentétiam,funt
zquales duobus rectis.Nec diffimiliter oftédemus,quod
‘ angulibsa/d & d-c/b,duobus itidem reétis cozquantur.
. I‘gitur incirculis quadrilaterorum exiftentid anguli,qui

ex oppofito:duobus retis funt zquales.Quod demonttrare oportebat.

Oepnpe Koy Petbeore Ky.
E I aiis &uiic tubdors’ o T pipax uiikAwp 3 poie kod EniGe,du susadioovroa wOl mk &y
T pign. '
Theorema 21, Propofitio  23.

~ Vper eadem retalinea, duzfe@iones circulorum fimiles, & 23

inzquales non conftituenturad eafdem partes. - .-
O R ONTIVS. €Super cadem nanque recta lineaasc,binz & inzquales cir-
culorum fe&iones, a/b/c/quidem maior,minor autem asd/c, ad cafdem partes b,
" drconftitiantur.Dico ¢ ipfz fectiones né funt fimiles,& fimul inzquales.Si enim
'  id fuerit pofflibile: extendatur recta quadam lincaa/d/
b,qua fecet vtrang; feCtionem, maiorem quidemin b,&
ipfam minoréin d:& conne@antur b/c,& c/d/reCte,per
primum poftulatii. T riangulum erit igitur b/c/d: cuius
a : ¢ vnum latus b/d,producitur in a.exterior igitur angulus
~ a/dsc,interiore & ex oppofito c/b/d/maior ¢ft, per deci-
mamfextam primi. Quod fifegmentum a/d/c/,fueritipfi a/b/c/Aimile:zquus erit
angulus a/d/ceidem anguloc/b/d, per vitimam huius tertij diffinitionem.fimiles
nang; fetiones circuli funt,qua angulos zquos fufcipidc. Effet igitut angulus a/ds
¢, maior angiloc/b/d,atq; eidem zqualis:quod eft impofiibile. Supet cadem itag;
reCtalinea,duz (efiones circulorum fimiles,& inzquales non conftituétur ad eal-
dem paries.Quod oftendere fuerat operzpretiom. . — ‘

Osbpnpua kP podears k.
A 00 iowyLvddBp 8ot T pi poeTogicinNwp,iG &Ritois éofp
S Theorema 22,  Propofitio 24. ..

~ Vper zqualibusretislineis fimiles circulorum fetiones cons ,
ftitute,{ibi inuicem funtzquales. -
O RO N TI1VS. €Conttituantur enith fuper zqualibus rectis lineis a/b,&¢,d,
fimiles circulorum fetiones a/e/b,& c/f7d.Dico ¢ fectio a’e/b,fectioni ¢/ £/ d/ eft
2qualis.Comparatis nanque adinuicem ipfis a/e/b/& o/f/dAeionibus, & puncta
c/Aupra punétum a collocato, cxtenfaq; reétalinea ¢/d/in direGum ipfius a/b:con-
gruet punétum d, ipfi pun@o b. quz enim funt zqualia, fibimetipfis conueniunt,
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per oftauz cdmunis fententiz conucrfionem. Conaeniente autem recta o/d- ipfi
a/b, conueniet & ¢/f7d/ circunferentia ipfia/ ¢/ b: & illi confequenter erit zqualis.
Tunc enim fuper eadem recta & communi linea a/b/vel ¢/d,duz circulorum fe Gtiom
, nes conftituentur fimiles:igitur & zquales, per vigefimam tertiam huius.Aequa-
lis eft igitur ase/bripfi /f/d. @ Quodfinon fueris contentus hac demonftrationey Alia ciufdem

& dixeris forfan circunferentiamc/ £/d, ipfi ase/bs 2}{:&?““

4 f minimé conuenire:tunc vel altera alteram fecabit,
vel vna cadet intra reliquam.Secentfe primim(fi. .
\ poflibile fi)in puncto g.Et quoniam fe fecant iam,
F- 4 b ¢ ‘

4 in communibus pactis a,b/vel ¢,d:fecabunt fefe in-
uicécirculi, quori funt fetiones, in pluribus duo-

N ¢ < bu:{ﬁ&is.quod ‘Pcr decimam huius tertij, eft ime
poflibile.Quod fivna cecidetit intra reliquam,vt-
4 | pote c/f/d/intraase/biidé quod in proxima feque-

tur inconueniés,velut ex ipfa potes elicere figura.
Exterior enim angulus qui ad f, trianguli ¢/£/b/ aut ¢/f/d, maior erit intrinfeco &
ex oppofitoqui ad ¢,per decimafexti primizac cidem zqualis,per fimilid fectiond
diffinitioné,quod noncft poffibile.Congruit itaque circunferentia c/f/d,ipfi ase/b:
?ucmadmodﬁm & recta c/dvipfi a/b. quz autem fibimetipfis conueniunt , zqualia
unt adinuicem:per oftauam cémunem fententiam. Acqualis eft igicur fectio ase/
b,ipfi c/f/d.Igitur fuper zqualibus rectis lincis,fimiles circulorum {eiones cofti-
tutz,fibi inuicem funt zquales. Quod recepetamus oftendendum.

’ Pocfhupa %y Ppdbeats Kt
|< Xih3 Tpipates dobolT@-, nRocavacypdnjoz Top wikhop 0bwep ¥ Tpip.
Problema 3, Propofitio 25.

25 Clrculi fe@ione data:defcribere circulum, cuius eft {e&io.

ORONTIVS. @Efto data circulife€tio as b/ ¢, cuius centrum oporteat
inueniteshoc eft,circulum cuius eft fetio defcribere.Secetur itaque a/c/reéta bifa-
riam in puntod, per decimam primi. & per vndecimam eiufdem primi, a pun-
&o d/ipfius a/c/rectz linez,perpendicularis excitetur d/b:& cdncatur ab/ reéta,

per primum poftulatum. T'riangulum eritigitur a/b/d:

r cuius angulus bra/d, ipfi angulo d/bsa/erit 2qualis, aut
/ o minor, vel codé angulo maior. Si &qualis (vt in hac’ Prima huias
prima figura)zqualis erita/d, ipfi d/b, per fexts primi. of¥fionis &if
a Py c

Eidem porro a/d,zqualis eft d/c,per conftructionem: & fercatia.
d/brigitur ipfi d/c,per primam communem fententiam
erit zqualis. T'res itaque a/d,d/b,& d c,crunt invicem zquales.Cadét ergo a pun-
&o d,in circiiferentid a/b/c,plures quim duz re@tz lincz zquales:erit igitur pun-
&um d,centrum circuli,cuius a/b/c/eft fectio,per nonam huius tertij. QCAt tg L
gulus b/a/d,minor fuerit angulo d/bsa(vt in fecunda figurz difpofitione) cftitua rentia.
tur ad datum punétum asdatz retz linez a/b, dato an-
b gulo rectilineo d/b/a,zqualis angulus retilincus brase:
A. Ecr vigefimamtertiam primi. Et quoniam crianguli a/
a ¢ bsdangulus quiad d/retus eftigitur & qui ad b/minor.
cft reto, per trigefimamf{ecundam primi. Angulo auté
d/bsa,datus cft zqualis b/a/e:&brase/igitur angulus re-
%o minor eft.incidit itag; recta lincaa/b,in a/e/& b/d/reas,cfficiens interiores &

gdij.
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in cadem parte angulos, duobus retis minores: conuenient igitar a/e/& b/d/_in
. reGtum productz , per quintum poftulatum. conueniit

/ > ergoad punctume : & conne@atur e/ ¢ teta, per pri-
° /"\ - mum poftulatum. Ciim igitur angulus ea/b, zquus fic
e e al” \3‘7;- angulo a/bse:zqualis eft aze;ipfi e/b, per fextam primi.

Rurfum quoniam a/d, ipfi dc/ eft zqualis, & de/ vtri-

€ que communis : bina igitur lateraas d & d/ e/ trianguli -

a/dse,binis lateribus e/d/& d/c/trianguli e/d/c,funt 2zqualia alter alteri: & 2qua-
les comprehenduntangulos,nempe rectos qui circa d.Bafis igitur e/c,bafi a‘e,per
uartam primi eft zqualis.Eidem porro a‘e,zqualis oftenfa eft e/bitres igitur aze,
e/b,& e/c,funtadinuicem zquales. Quare rurfum , ex nona huius tertij,punctum
e/centrum eritcirculi,cuius a/b/c/eft fectio.  Quod fi idem angulus b/a/d,maior
: extiterit ipfo d/b/azidem refpondenter concludetur.Da.
: to enim rurfum angulo b/ase,ipfi d-ba, per vigefimam

tertiam primi,zquali:cécludemus( veluti fupra)ex fex-
ta primi, e/b/fore zqualem ipfi a/c:ac cidemae,ipfam
e/c; per quattam ipfius primi,confequenter 2quari. Et
proinde puntum ¢,centrum erit circuliscuius a/b/c/ eft
fetio:per nonam huius tertij.- Corollarium,..

@ Hinc fit manifeftd,in femicirculo angulum b/a/d,fore
zqualé ipfi d/bsa:in fectione auté femicirculo minore,minoré:& in maiore maioré.

a;lf;r&;:(".:;' QEST ET A L1V Smodusvniuerfalis inueniendi prafatii centrfi,cuicung;
problematis {ectioni datz indifferenter adcommodus. Affumantur itaque in data circunferen-
oftenfio.  tia fiuc fetione a/brc, tria vtcunque contingentia pun@a: {intq; a,b,c. Conne&an-
tur deinde a-b, & b/c/reéte,per primum poftulatum.vtrag; poftmodim bifariam
dividatur,per decimi primi:a/b/quidem in punéto d,&b/c/ in punoe. A punétis
autem d/& ¢,in cafdem a/b/&b/c,perpendiculares excitentur d/f/& ¢/, per vnde-
‘ cimam eiufdem primi. Cim igitur vterque angulorum
b/d/fr&b e/fAit reCus:rea quz ex punto dvin pactii
¢/producetur, vtriig; dividet angulum.que camincidat
in d/f/& e/frre@tas,efficiet propterea intetiores & in ea-
dem parte angulos d/c/f/ & ¢/d/f7 duobus reétis mino-
tes. Cocurrent igitur df/& e/f/productz, per quintum
poftulatum, & fefe tandem interfecabunt in eodem pun-
&o £Et quoniam re@a quazdam linea d/f,quandam re€tam lineam a/b,bifariam &
ad rectos difpefcitangulos:in ipfa igitur d/f7eft centrd circuli.-& proinde in ¢/f/re-
&a,erit ciufdem circulicentrum:per corollarium primz huius tertij. Eft-igicur cé-
trd circuli,cuius {eétio eft a/b.c,in puntof,veriq; & d/f/& e-f,cdmuni. Dataigitur
citculi feione a/bsc,deferibitur circulus cuius eft fectio-Quod oportuitoftédiffe.
)  ewbpnpa K Pedteats  xs.
N 7ot Tovis kikNoig odi, 1Bt povicridt Towp whUPepdBp Pelikaar,iohrt n€sg 7ol kofFoig,
Eéwfﬂ a€hs g TIUtgSog S formuijocte
. Theorema 23, Propofitio 26. |
Y N zqualibus circulis qualesanguli, in zqualibus circunferens
I tijs fubtenduntur: etfi ad centra, etfi ad circunferentias dedu-

&i fuerint.
O RONTI V S.€Sintbinicirculia/bsc/d/ & e/f/g/hs inuicem zquales:in qui-

Tertia d’iﬂ'eo
rentia.

26 .
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bus zquales deducantur anguli,ad corum quidem centra k,, anguli b/k/d,& £/1/hs

ad circunferentias autem,b/a/d/& f7e/h.Dico qudd b/c/d circunferétia,zqualigeft
f/g/bscircunferentiz.Conne@antur enim in primis b/d/& f/h/rez, per primums

ftulatii.Ec quoniam per hypothefin circult a/b/c/d/& e/f/g/hAunt inuicé zqua.

es:qua -igitur ex corum centris prodedit rectz linea,funt 2quales adinuicem, pere e

_ N ~ primd huius tertij diffinitio-

-2 ‘ e nem.Dazigiturb/ ks & k/ d/

/ -/ trianguli b/k/d, duabus £/1/&

( : / : l/h/tn'a:%uli f/lh/ fliczquales

alterasalteri: & zquos inuicé,

k
/ ' - quiad k/& lcdprehédunt an
\ / \ gulos.Bafis itaq; bsd,bafi £/h,
Bl——>4d er quartd primi eft zqualis.
€ %ur um quonid angulus qui

. o ‘ - ad a,zquus cft angulo qui ad
- ¢ fimilis eftfetio brasd,fetioni f/c/h,per decimam huius tertij diffinitioné : & fis-
per zqualibus rectis cafiftunt b/d/& £h. Acqualis cft igitur fetio brasd,ipfif/e/h:
fuper zqualibus enim reis lineis fimiles circulorum fe@iones conftitutz, fibi in-
uicem {unt 2quales,per vigefimamquartam huius tertij. A tqui totus a/b/c/dv cit-
culus,toti ¢/f/g/h/circulo eft zqualis.fi ab zqualibus autem circulis, zquales aufe
rantur circunferentiz:que relinquentur zquales erunt,per tertiam cdmunem fen
tentiam. Acqualis eft igitur circunfcrcnti:ﬂ)/C/d,x'pﬁ f/g/h.In zqualibus ergo cir-
culis:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum fuerat.
: - Oedpnpa kdl, Pebbeore k. _ .
E N:zvfc iovig kUkNotsyeet 4D fowp whpepdap rCuxor ywvior,Tooee aRihous &ofp,t o
nRos Teig KAFTL0IS och T Wb i Tuipdaug Gar Pefukijaze.
S Theorema 24,  Propofitio 27.
27 IN zqualibus circulis,anguli qui fuper zquales circunferentias -
A deducuntur, fibi inuicem funt zquales : etfi ad centra, etfi ad
~ circunferentias fuerint dedudti. |

ORONT IV S.@Hzc cft cduerfa precedentis.Sint ergo in circulis zqualibus Couerfapras
a/b/e/& d/e fuper zqualibus circunferétijs bfc & e/fanguli brg/c/& e/h/fad co- cedentity s,
rum centra g, b: ad circunferentias autem b/a/c/& e/d/f. Aio quod angulus quiad
g-zquus eft angulo qui ad h:necnon qui ad a,2qualis ei quiad d. In primis enim, fi
angulus b/g/c/angulo e/h/f/né fuerit zqualis:alter corum erit mator. Efto maior
(fi poflibile fit)b/gc:8¢ad datam rectam lineam g/c, ad datdimg; in ea punctum g,
dato angulo rectilineo ¢/h/f,zqualis angulus rectilineus conftituatur k/g/c,per vi-
: , - gefimamtertiam primi. Ma-

1or erititaque angulus b/g/c,

ipfo k/g/c/angulo:incidétque

propterearectag/k,interb/g/

& grc/reltas, & proinde feca-

bit circiiferentidk/c/ipfa b/c/

minoré.At quonii in circulis

zqualibus zquales anguli, in
" zqualibus circunferéujs fub-

‘_ . ° t&duntur,perantecedenté vi-
gefimamfexti propofitionem:zqualis crit circunfetentia k/c,ipfi e/f Eidem porrd
giiijs
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circunferentiz e/f, zqualis eft per hypothefin circunferentia brc.& b/ ¢/ igitur cir-
) cunferentia,ipfi k/c,per primam communem fententiam erit zqualis:maiorvide-
Aicet minori,totimve fuz parti.quod per nonam cémuné fententi eft impoflibile.
Non eftigitur angulus b/g/c,maior ipfo ¢/h/£: fimiliter oftendemus,quéd neq; mi-
o @or.Eft igitur zqualis-Et quoniam per vigefimam huius tertij,apgulus bsa/c,dimi
dius cft eus qui ad centrum gznecnon & ¢/d/f/angulus,illius qui ad centrum hrdi-
midius.quz auté ciufdem vel zqualium funt dimidid,zqualia funt adinuicem: per
feptimam communem {ententid.Ecangulus igitur b/a/c,angulo e/d/f/cft zqualis.
Inzqualibus ergo circulis,anguli quifuper zquales circunferentias:& quz fequun-
tur reliqua. Quod erat oftendendum. ‘
Oubprpua &ty Pedbears ¥
E N 7oi¢ iovig wirhoig oek it Eubiiactyiong whqepdao’ dpoupBan. This iy pelomey 7§ pe-
- gzl O inceTlovey i éAceTlom.
“Theorema 25, Propofitio 28.
I N zqualibus circulis zquales reGtelinez, zquales circunferen- ;8

tias auferunt:maiorem maiori,minorem autem minori.
O RONTIV S.qSint binicirculia/b/c/d & e/f/g/h/inuicem zquales,quorum
centra k,Lin ipfis verd 2qualibuscirculis,zquales fint rectz linez b/d, & fh,aufe-:
rentes circunterentes b/a‘d/quidem & f/e/h maiores,minoresautem b/c/d/ & f/g/
h.Aio quod circunferentia b/a/d,circunferentiz f/e/h/eft zqualis:necnon & b/c/d,
ipfi f/g/h.ConncCtantur enim b/k/& k/d,atque f/1/& I/h/ recte, per primi poftu-
' latum.Ci igitur ex hypothe-
ficirculi a’b/e/ d/ & e/ t7 g/ vy
fint zquales:& zquales quog;
adinuicé eruntqu ex corum
cetris deducétur lincz retz,
per primam huius tertij diffi-
nitionem. Duz itag; b/k/& k/
.d/trianguli b/k/d,binis frlr&
- I'h/trianguli £/1/h, funt 2qua-
_ . les altera alteri: bafis quog; bs
bafi £/h,per hypothefin 2qualis. Angulus igitur b/k/d;angulo f/1/h,per o€tauam
primi eft zqualis.In zqualibus porré circulis zquales anguli,&ad centra deduti,
in zqualibus circunferentijs fubtenduntur:per :.llkgatam vigefimamf{extam huius-
tertij.Ec bre/dvigitut circunferentia,ipfi f7g/h circunferétiz eft zqualis. Atqui to--
tus a/b/c/dcirculus,toti e/f/g/hy circulo per hypothefin zquatur : & fi ab zquali-
bus circulis 2quales auferantur circunferentix, quz relinquentur zquales crunt,
er tertiam communem fententiam. Reliqua igitur circunferentia bsasd, reliquz
re/h/eftzqualis. Igiturin circulis zqualibus zquales rectz linca, zquales circli-
ferentias auferunt:maiorem maiori,minoré autem minori. Quod deméftrare fue-
ratoperzpretium.

poc Ksy Podocai «0.
N ofis Tavus kikos Azmd Tes oag whigepaa’yi G tudion Razydfavsarp.
“Theorema 26, Propofitio 29.
IN zqualibus circulis: fub zqualibus circunferétijs,2quales res 29
Ctnerta oo &zlinez fubtenduntur. '
xime.2s.  OR ONT IV S.QHzc cft conuerfa proximéantecedentis propofitionis.Sint
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igitur rurfum quales circuli a/b/c/d/& ¢/f/g/h,quoruig cétra k,|: fintsy; in cifdem
arculis, b/c/d/& f/g/hrcirciiferentiz inuicem zquales. Dico quod connexz bsd &
f/h/reé@tz linex,zquales funt adinuicem. Producitur enim ex centro k,recte linea~
b/k/& k/d:necnon cx centrol,reCt linex f/1.& I/h,per primum poftulatii. Et quo- "
niam ex hypothefi circunferentia b/c/d/zqualis eft circunferentiz f/g/h: zquali‘
cft propterea angulus b/k/d/ angulo f/1/h, per vigefima mfeptimam huiys tertij.
Rurfum quoniam dati circuli per hypothefin funt inuicem zquales: & quz exco-
rum centris igitur k/ & I, per primam huius diffinitionem funt zquales . Acqua-
les itaque inuicem funtb/k,kv d, £1, &Lh Triangulaergob/k/d/ & fl/h , habent

. : . duo latera duobus lateribus.
' zqualia alterum alteri: & con
tentos {ub zquis lateribus an
gulos inuicem zquales. Bafis
igitur b/d,bafi {7 h, per quar-
tam primi eft zqualis . In -
qualibus ergo circulis, fub z-
qualibus circunferétijs,zqua-
les re@z linez fubtenduntur.
Quodoportuit demonttrafle.

T PeiBAnpe &, redkeale A
Hp Sob&Gep whupigdap dixa Tipvap.
Problema 4, Propofitio 3o.

30 Atam circunferentiam bifariam difcindere. ,
| JORONTIV S.qEfodara circiiferentia a/b/c:quam oporteat bifariam -
difcindere.Connectatur ergo reca linea a/c,per primi poftulatum : qu bifariam
fecctur in puncto d,per decimam primi.E¢ per vadecimam eiufdem primi, i dato
puncto d,datz reétz linez a/c,ad angulos retos excitetur d/b:coqnc&a_hturlp as
b/& b/c/linez re@z,per primum poftulatum. Ciim igi-
tura/d/ipfi d/c/Ait zqualis,& d-b/vtrig; communis:bina
itaq; latera a/d/& d/b/trianguli a/d-b, duobus lateribus
b/d/& d/c/triangulib/d/cfunt 2qualia alterum alteri:&
a 4 ¢ #zquos inuicem comprehendunt angulos,nempe rectos.
Bafis igitur/a/b,bafi b/c,per quartam primieft zqualis.
. Aequales porro linez in codé circulo,zquales circunfe-
rentias auferunt,maiorem maioti, minorem autem minori,per vigcﬁ,mamo&auii
huius tertij. Aequalis cft ergo a/b/ circunferentia, ipfibsc. Dataitags circunferen-
tia a/b/c, bifariam difcinditur in punéto b.Quod facere oportebat. .-
- eubpnpe kg, - - Peibeaie A S -
N 0kAGy gy of T8 fipukurhip pwvia,y Sebh Bip:i 5 of Bl pagon Tpipamsinddopde-
L biisi ek 75 hdAow,peigwp dpbis ol b & oy T pélov®- TipE[O- yiavio pesop
¥ip 8p0iezi 73 EAa:Tlovos Tk pd]G- puvayhaTlwp Bhip dp8Fs. e
' Theorenia 27, o ’Propqﬁt_io 31 L
3t Y Nncirculo,angulus qui in femicirculo eft,reCtus eft:qui autem
-& in maiori fegmento, minor reto:qui vero in minori fegmens
to,maior eft re€to.E¢ infuper angulus maioris fegméti,recto quis .
dem maior eft:minoris autem fegmenti an gulus,minoreft recto.
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O RO NTI V S.Sitdlatus circulus a/b/c/d :cuius centrum e, dimetiens verd
a/d:defcriptus autem in femicirculo angulus,fit a/b/d. & fufcipiatur in codem cir-

. “calo contingens aliquod pun€tum,fity; illud c:& per primum poftulatum, conne-
Primatheare Etantur rectz linez b/g,b/e,& ¢/d. Dico primiim, qudd angulus a/b/d/ rectus cft.
pars:, ' «Extendatur cnim,per fecundum poftulatum,a/b/rea in i’l:c&um,verfus f.Cim
F igitur zqualis fita‘e ,ipfi ¢/b, per circuli diffinitionems:

zquus crit angulus e/a/b,ipfi angulo a/b-e,per quintam

El‘lml.Et proinde 2qualis eft angulus ¢/b/d,ipfi al:Eulo

vd/e:zqualis fiquidé cft e/b/re@a ipfi e/d,per eandécir

culi diffinitioné. Totus itaqs angulus a/b/d,binis angulis

a g brasd&asd/b/ett zqualis.Eifdem porrd angulis basds

¢ & a/d/b,zquus cftexteriorangulus d/b/A, per trigefimd
fecundsi primi.Duoitaque anguli a/b/d/& d/b/Aeifdem
angulis bsa/d/& a/d bAunt zquales:igitur &zqualesad-

inuicem,per ptimam communem fententiam."Re&ta i-
gitur b/d/incidés fuper a/f, efficit vtrobique angulos ad-
inuicem 2quales:etgo re€tos,per decimam ipfius primi diffinitionem. Rectus eft
Pars fecfida. igitur angulus a/b/c/in dato confiftens femicirculo. @ Dico infuper quod angulus
quiad a/ exiftens in maiori fegmento b/ a- d, re&o minor eft. Trianguli fiquidem
a/bsd/tres anguli,binis rectis per trigefimamfccundam primifunt zquales-Reétus
cft autem quiad/b(veluti nuncoftendimus Hreliquiigitur qui ad a,& qui ad d,vni
Pans tertia.  reéto funt 2quales: & proinde vterque reéto minor. @ Aio confequenter quod &
angulus quiad c/in fegmento b/c/dAemicirculo minori,maior eft recto.Namarbs
C/cf/quadrilatcrﬁ eft,& in dato confiftens circulo.In circulis porro quadrilaterorum
exiftentium,anguli qui ex oppofito duobus rectis funt zquales, per vigefimamfe-
cundam hyius tertij. Qui igitur ad a/& c/exiftunt anguki,binis rectis funt zquales.
Angulus porro qui ad 2, reto minor oftenfus eftigitur & quiad c,hoc eftfub b/
Quarta ciub ¢/d/c8tinctur angulus,reto maior eft. Dico tandem,quo arzfulus maioris feg-
:ﬁt;:f,"m’ mentib/a/d,vtpote a/b/c/d,fub asb/reta, & circunferentia b/c/d,c5prehenfus,ma-
jor eft re@o.Minoris autéfegmenti angulus,veluti c/b/d,fub eadem b/c/d circun-
ferentia & retab/d/com rcEcnfus,rc&o minor eft. Anguli enim reétilinei a/b/dy
& d/'b/frretifuntcaditg b/d re@a intra datum circulum,per fecundam huius ter-
tij.Eadem itagsre@a b/d,dividit ipfum angulum fub a/b/reta,& b/e/d cicciiferen-
tia comprehenfum: & proinde rectus angulus a/b/d, ciufdemanguli {ub a/brrecta
& circunferentia bsc/d-comprehenti fit pats.Omne porrd totum,cft {ua parte ma-
ius, per nonam cdmunc fententiam. Datus igitur fegmenti maioris angulus, fub
Panquinta 3/b/reéta,& b/c/d/ circunferentia contentus,recto maor eft. € Rurfum, quoniam
&vitima. . b/d,caditintra-datam circulum,& b fextra:diuvidit itag; circunferentiabse/d,
ipfum angulum reGtum d/b/f.Et proinde datus angulus fubb/d/re@a/& cadem
circunferentia b/c/d/comprehéfus,pars eft ipfius anguli recti d/b/f. Omnis autem
pars minor eft toto,per ipfius nonz communis fententiz conuerfionem.Angulus
igitar fegmenti minoris, fub d/b/re@a & bsc/d circunferentia comprehenfus,mi-
nor eft re@o. Incirculo itaq; angulus qui in femicirculo eft: & quz {equuntur reli-

qua.Quod oportebat oftendere.

| Corollarium primum.
@Ex hac,& decimafexta huius tertij propofitione figmanifeftum, qudd tametfiin
mixtis angulis, fub re€ta linea & circuli circunferentia comprehenfis,detur minor
atque maior recto:nunquim tamen dabitur zqualis. '
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Covollarium fecundum. A
@Scquitur etiam ex huiufce propofitionis demonftratione,qudd in triangulis an.
gulas qui reliquis duobus zquatur,reétus eft. @ Et quando vtrobique cofiftentes *
anguli,eifdem angulis fuerint zquales:vterq; 2qualium angulorum reus erit. L
- o A
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 Theorema 28, Propofitio 32.
32 SI circulum tetigerit aliqua re&a linea, i contadtuautem ex-
tendatur quedam re&alinea circulum difpefcés: anguli quos
efficitad rangétem, equales funteis,quialterni in circuli fegmen
tis confiftunt,angulis. .

ORONTIVS. Efto enim circulus a/ bsc/d , quem tangat recta linea e/fin

puncto d:i cdtactuautem d,extendatur reéta quzdam linca d'b, difpefcés datum

circulum a/b/c/d. Aio quod angulus b/d/e , zqualis eft angulo qui in fegmento b/ :

asd:& angulus b/d/f,ciqui in fegmento b/c/d/ itidem 2qualis. In primis cnim,aut }l}_‘“" difpe

b/d/re@afuper re@tame/f/ad recos incidetangulos:aut non.Siacr reos inciderit i ::};3‘,2
angulos:ea tranfibit per centrum,efficictiirque dimetiés ipfiusa/b/c/d/circuli, per. gentem.
decimamnonam huius tertij.Qui autem in vtrog; femicirculocéfiftet angulus, re-

¢tus erit,per antecedenté trigefimamprim3 ipfius tertijhinc per quartum poftula.

: ti, vterque reétus qui circa d,vtrique recto in alternis
femicirculis conftituto erit zqualis. Sed efto d/b/mi. Quindocss
A _ nimé perpendicularis fuper e/£& per vndecima primi,d orthogonalis

dato punto d,datz re€tz linez ¢/f, perpendicularis ex- "‘.‘mw'l:g"m
citetur a/d.Sumatur praterea in b/d circiiferentiapun.

+ &umaliquod, fitg; illud c: & per primuin poftulacum,
conneétitur reétz asb, bsc,atque c/d.Climigitur ex hy-
potefi,retalinea e/f, tangat ipfum a/bsc/d/ circulum,a
¢ d f contatu autem d,ipfi tangéti e/f/ad rectosangulos ex-

‘ , citata eft a/d:-tranfit igitura/d/ re&ta per centrum, fitgs

dimetics ipfius a/b/c/d/circuli,per decimdnoni huius tertij Tridguli igitur a/b/d,

angulus qui ad brin ipfo exiftens femicirculo,per antecedenté trigefimprim4 hu.

ius tertij,re€us eft: reliquiitag;anguliazd/b/& bra/d,vni reéto, per trigefimamfe.

cundam primi,{unt zquales.Angulus porrd a/dse,re€tus eft:qui igitur fub a-d/b/&

bsasd/cdtinentur anguli,ipfi angulo a/d/e/funt zquales.vtriq; aute zqualit, cdmu-

nis eft a/d/breliquus igitur bsde, reliquo bras d(quialternus in b/a/d/ fegmento

confiftit)angulo,per tertiam communem fententiam eft zqualis. Rurfum quonif

anguli bzd/e/& bsd/f,ducbus reis,per decimamtertiam primi,{untzquales:cifdé

quog; duobus rectis,zquales {unt qui ina/b/c/d/ quadrilatero, ex oppofito confi-

ftunt anguli b/a/d/& bre/d,per vigefimamfecundam huius tertij. Et anguli igitur

bra/d & brc/d,ipfis angulis E/d/c/& b/d/f, funt per primam communem fententid

zquales:quorum alter,vtpote bra/d,alteri b/d/e/zqualis przoftenfus eft.Reliquus

igitur angulus bsd/f,reliquo & alterno brc/d, per tertiam communem fententiam

cozquatur. Si circulum igitur tetigeric aliqua re@a linea: &c. vt in theoremate.

Quod receperamus oftendendum.
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. -  Problema 5,  Propofitio 33.
S S Vper data re@talinea,defcribere fectionem circuli,capientem 33

angulum zqualem dato angulo re&ilinco.

ORONTIVS. (Sit data recta linca a/b,datus porrd angulus reilineus qui

ad cfity; reccptum defcribere circuli feétionem, quz capiat angulum ipfi datoan-

Quandoda guloc/zqualem.Datus itags angulus,aut erit rectus,aut acutus,vel pbtu('us. ‘Efto
m&‘““ primi retus,vt in prima figura.Secetur ergo ipfa a/bs
‘ re@alinea bifariam, per decimam primi,in puné&o d: &

" centro d,interuallo autem d/a,vel d/b,citculus defcriba-

tur a/e/b, per tertium poftulatum.Sumatur deinde con-
tingens aliquod punétum in alterutro {emicirculo, fitgs
illud e: & coiungantur a/e/& e/b/linez reétz,per prima
poftulatum. Et quonii femicirculus eft a/e/b:angulus
igitur quiad ¢,per trigefimamprima huius tertij rectus
eft, 8 ipfi propterea angulo c, ‘pcr quartum poftulatum
- zqualis.Defcriptus eft itaque {uper a/b/recta,femicircu
Ciim dat®an Jys a/e/b,fufcipiés angulum qui ad ¢,dato angulo c/zqualem.qSit autemiple da- -
gl eltacut® 5 angulus c/acutus, velut in fecunda figurz defcriptione. Ad datam itag; reétam
Partifi figure lincam a/b,datimg; in ea punétum a,dato angulo teéilineo c:zqualis angulus re-
PrEpasatio.  &ilineus conftituatur brasd,per vigefimamtertis primi. Erit igitur angulus b/a/ds
acutus:& proinde a/b,fuper ipfam a/d/non eft perpendicularis.Excitetur ergo per
-vndecimdm primi,a dato puncto a/datz retz lincz a/d,perpendicularis a/e: divi-

L datirq; ipfaa/bsrecta bifarid in puncto f, per decimam

‘ ipfius primi.& per vndecimi eiufdem primi,a dato pun
o f, ipfia/b/ reGt linez ad angulos rectos excitetur
f/g. Conuenient itag; a/e/& f/g, per quintum poftulatd:
interiores enim & in ecadem parte anguli a/f/g/& gra/f,
binis reétis fant minores. céueniantigitur ad punctum
g:& conetatur b/g/recta,per primi poftulatum. Cum
1gitur a/f/ipfi f/b/Ait 2qualis,& vtrig; cémunis f/g: duz
igitur a/f/& f/g/trianguli a/f/g, duabus g/f/& f/b/trian-
guli g/f/b,funt zquales altera alteri.& zquos inuicé ca-
giﬁt angulos:nempe retos,qui circa f. Bafis igitur a/g,
afi g/b,per quartam primi eft zqualis. Centro itag; g,
interuallo autem grasvel g/b, circulus defcribatur ase/b, per tertium poftulatum.”

tranfibit ergo circulus a/e/b,per ipfius a/b/limites.Extenfa igitur a‘e/re@a, per fe-

cundum poftulatum,in circunferentiam ipfius circuli:cnetatur reta bre,per pri-

Refolutio d» mum poftulatum. Et quoniam a/d/reta,ab a/puncto ipfius a/e/ dimetientis ex-
mbftrationis ¢pemitate,ad rectos eft angulos:tangit igitur a-d/ipfum ase/b- circulgm,per corol-
larium decimz{extz huius tertij. R urfum,quoniam re&a quzdam linea a/d,tangit

ipfum ae/b/ circulum, a contaétu autem extenfa eft re€ta quazdam linea a/brcir-

culum difpefcens:angulus igitur quiad e/ confiftens in alterno fegmento ase/b,an-

gulo bra’d/quem facit extenfa a/b/cum tangente a/d,per trigefimamfecundi hu-

us tertij eft zqualis.Eidem porrd b/a/d,zquus eft angulus c¢,per conftruétionem.

Angulus igitur qui ad ¢,dato angulo 6,per primd communé fentétiam eft zqualis¢
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Super data itag reta linca a/b,defcriptum eftcirculifegmentum ae/b,fufcipiens
angulum qui ad c,dato angulo c/zqualem.qC Quod fi datus angulus c/fuerit obtu- Quido iders
fus:haud diflimili via propopofitionis intentum perficietur.Dato enim rurfum an *angulus dat?
gulo bsasd,ipfi angulo C/zquali,Pcr yigcﬁmitcr_tii primi:& a/bs re@a diuifa bifa. eﬁ’ obtulus.
riam in punéto f/per decima,excitatig; perpendiculari f/g/ per vndecimi eiufdem #»
primi: conuenient rurfum a‘e/ & f/g/ in re€tum exten(,per quintum poftulatum
(anguli enim a/f/g/& g/a/f/{unt minores duobus rectis )conueniant ergoad pun.
: &tum g.& {fumpto puncto h,prout in a‘b circunfe-
rentia contigerit:conectantur a/h,h/b,& b/g/linex
rectz, per primi poftulatum. Cim igitur a/f/fit Refolutio des
zqualis f/b,& f/g/vtriq; communis:duo lateraa/f/ m‘f’“’.‘m‘
& f/g/ trianguli a-f/g, duobus lateribus g/ &by B
trianguli g//b, funt zqualia alterd alteri:& zqua-
les inuicem continent angulos, vtpote rectos qui
circa puncti f.Bafis igitur a/g,bafi g/b, per quarti
primi eft zqualis. Centro itaque g,interuallo auté
, g/a/vel g/b,defcribatur ase/bseircolus,per tertium
poftulatii. trifibit ergo circulus ipfe,per limites datz re@2 linez a/b.Hinc rurfum
quoniam re¢ta a/d/ab extremitate dimetientis a/e/ad re€tos excitata eft angulos:
tangit igitur a/d/ipfum aze ‘breirculum,per corollarium decimzfextz huius tertij.
Item quoniam a/d/rea tangit a‘e-b/circulum,a c6tactuautem extenfa eft a-b/re-
&a,circulum difpefcens:angulus igitur qui ad h/confiftés inalterno circuli fegmen
to a/h/b,angulo b-a/d {ub contingente d/a/& extenfa a/b/comprehenfo,per trige-
fimamfecundam huius tertij eft zqualis.Eidem quog; angulo g/a/d,zquus cft per
conftrutionem angulus qui ad ¢.Qui igitur ad c/& h/punéta confiftunt anguli,per
primam_communem {ententiam,funt muicem zquales. Itaq;fuper data recali-
nea ab,defcribitur {e€tio circuli a-h/b/capiens anguld qui ad h/zqualem dato an-
gulo rectilincoquiad c. Quod facere oportebat.
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WG Problema &, Propofitio  34.
.34 Dato circulo.fegmentum abfcindere,capiés angulum 2qua-

lem dato angulo reétilineo. ,

O RO N T1 V S.€Sit datus circulus a-b/c: 3 quo oporteat fegmétum abfcinde-
re,capiens angulum zqualem dato angulo qui ad d.’A dato igitur punéto ¢, duca-
tur retalinca c/f/contingés ipfum a/b/c/circulum in puncto b,per decimamfepti-
mam huius tertij.& ad datd retam lineam b/f, datimg;
_ in ea punétum b,dato angulo re¢tilineo qui ad d,xqualis
angulus rectilineus conflituatur c/b/f, per vigefimater-
tiam primi.& per primil poftulatum, coniungantur a/b/
&a/ ¢/ linez rectz comprehendentes angulum quiad a. _
Cum igitur recta quzdai linea b/f/tangat circuli a/b/c,& Drg';‘lffg;'-:
a contactu bralia quzdilinea retab/c/ extenfa eft,circu d

lum difpefcés: angulus igitur qui ad a/ exiftens in alter-
nofegméto bra/c,zquus eft ipfi angulo c/b/f,quem effi-

cit recta b/c/cum tangéte b/f? er trigefimamfecundam

huius tertij.Eidem porrd C/b/(gangu 0,zquus cft per ¢5
ftructionem angulus d. ERt igitur fub b/ a/ ¢/ contentus

"~ hij.

Conftru&io
figure.

!
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angulus, #qualis ipfi angulo d,per primam communem {ententiam. A dato itaque
«circulo a/bc,fegmentumabfcinditur b/a/c,capiens angulum qui ad a/zqualem da-
e  toangulo rectilinco d.Quod oportuit fecifle.
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Theorema 29, Propofitio 3s5.

Iin circulo duz re&tz linez fe adinuicem fecuerint:reétangu-

lum comprehenfum fub fe&tionibus vnius, zqudeft ei quod

{fub fegmentis alterius comprehenditur re€tangulo.

.OR O N T 1V S.€(In dato enim circulo a/b/c/d, binz reétx lincza/c/&b/d,fe

inuicem fecent in punéo e. Aio quod reétangulum comprehenfum fubase/& erc,

2quum cft comprehenfo fub b/e/& e/d/retangulo. In primis itags,vel vtraque Li-
nearum tranfit per centrum circuli,vel vna tantum, aut

Prima lineas a d neutra. Tranfeat primim vtraque per centrum c,vtin

}fc?t‘;‘ﬁ tice prima figura.Erunt i%;'tur,pcr decimamquintam diffini-
9 . . . . .

fitio, T tionem primi,a‘e,e/c,b/e,& e/dinuicem zquales:nempe

eiufdé circuli femidiametri.Quod igittur fubase/ine/cs
fit reangulum,2quum eft ci,quod (b b/e/& e/d/ con-
/ tinetur re¢tangulo,per corollarium quadragefimzfexte
£ primi libri: (unt enim ambo re¢tangula quadraca, & fub
#qualibus re¢tis cdprehenfa. € Sed i altera tantimodd
linearum,vtpote a/c,tranfeat per centrii,quod fit ffecétg; reliquam b/dvin codem
Seciida linea punéo c.Secabitigitur a/c, ipfam b/d/in duo zqualia,vel in duo nd zqualia.Secet
rii fupradi®ta primum bifariam:& ad reftos igitur eam fecabitangulos,per tertiam huius tertij.
el difpofitio. -, necatur ergo re@a b/f,per primum poftulatum.Re@igulum erit itag; trian-
gulum bre/£.Et quoniam reta a/c/fecatur in zqualia in punéto £,& in non zqualia
in pun&o e: quod igitur {ub a‘e/& e/c/ continetur reétangulum, vna cum quadra-
to quod ex ¢/f, zquum eft ci,per quintam fecundi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei por-
10 quod ab f/c/fit quadrato, zquum cft id quod ex b/Af,
per corollari@i qua gragcﬁmzfcxtz primi:zqualis fiqui-
dem cftb/f/1pfi f/c.Comprehéfum igitur fubase/&escs
rectangulum vna cum quadrato quod ex e/fzquum cft
' ' quadrato quod fit ex b/ f. Quadrato autem quod fitex
- b/f,zqualia funt per quadragefimamfeptima primi,quz
b 5 /d  exbres& e/frdefcribuntur quadrata.Coprehenfum itag;
/ {ub a/e/& e/c/re@tangulum, vni cum quadrato quod fit
.ex ¢/fizquum eft quadratis quz filic ex bre/& ¢/f Abla-
to igitur communi quadrato quod ex e/f: reliquum fub
a/e/& e/c/comprehenfum reétigulum: 2quum erit, per tertiam communem fen.
tentid,reliquo quod exbredefcribitur quadrato. Quod autem ex bre fit quadra-
tum,idem eft quodfub b/e & ¢/d/comprehenfum rectangulum:eft enim per hypo
thefin bre/ipfi e/d/zqualis.Comprehenfum igitur fub a‘e/& e/c/re@anguld, 2qud
Earundemti, ¢t rectangulo,quodfubbre/8 e/d/continetur. € Quod fi a/c/per f/ centrum edu-
nearum difpo €¥a,ipfam b/d/non ductam per centrii fecuerit inzqualiter:idem non minus facilé
fidotertia.  concludetur.A dato enim punéo f; inipfam brd, perpendicularis ducacur f/g, per
duodecimam primi:& connetatur f/d,per primi poftulatum.Cim igitur f/g/per
centrum eduéta,ipfam b/d/non duéam per centrumad retos diuidat angulos : &

‘f
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iplam quogs bifariam difpefcet, per tertiz huius. Aequalis erit igitur brg/ ipfi g/d:
_ & triangula f/g/d,atque f/g/e/rectangula.Et quoniam recta a/cxgifariam fecatur in,
puncto f,& in n6 zqualia in punétoe: quod igitur fubae/& e/c/ continetur re@i-

()

gulum,vna cum quadrato guod ex e/f, 2quum cft ¢i quod ex f/c/ deferibitur qua- @™
. : - drato, per quintam fccundi. Quadrato autem quod ex |

a frc,2quii eft id quod fit ex £/d: zqualis fiquidem eft f/c/
ipfif/ d, per deamaquintam ipfius primi diffinitionem.
uadrato rurfum quod ex ¢/ f, zqualia funt defcripta
ex f/g/& g/ ¢/ quadrata, {pcr quadragefimafeptimi eruf-
dem primi.Comprehen{um igitur {ubase/& e/c/rectan-
e gulum,vna cum defcriptis ex f/g/& g/e/quadratis:equii
\ cft quadrato quod fit ex f/d.Quadrato infuper quodfic
L4 ex f/d,zqualia funt quz ex f/g/& g/d filit quadrata, per
candem quadragefimamfeptimam primi. Quod igitur

fub a/e/& e/c/continetur reGtangulum,vna cii quadratis que éx fg/& gre:xqui cft
eis,quz ex f/g/& g/d-fiunt quadratis.Subducto igitur quod ex f/g,vtri(g; commu
ni: reliquum fub a/¢/& ¢/c/comprehenfum rectangulum,vna cum quadrato quod
ex g/e,zquum eft ei quod ex g/d-fit quadrato.Eidem rurfum quod ex g-d/fic qua-
drato,zquum cft comprehcn(%m {ub bres & e/d/ re@angulum, vna cum eo quod
ex cadem g/e/fic quadrato,per candem quintam fecundi:diuiditur enim b/d/(L;fa,
rid in g,8 in non zqualia in puncto c.Quz auté eidem zqualia funt, ea funt zqua-
lia adinuicem, per primam communem fententiam. Reétangulum itag; fub ave &
e/c/coprehenfum,vna cum quadrato quod ex gre: 2qua eft céprehenfo fub bre/&
c/d/rectigulo,vna cii codem quadrato quod fitex g/e.Ablato auté cémuni quadra.
to quod ex gre:reliquii fub a/c/& c/c/coprehéfum rectigulii,teliquo quod fub bre/
& c/dcotinctur rectangulo,per tertid comuné fencéciam eft zquale.q] Neutra de-
mum fupradiari lincard per cétrum educatur(vein hac vltima figura) fiue vna
fecctalia per #qualia,fiue né:ficq; rarfum ipfius circulicentri £.Conectatur igitur
e/f/, reta,per primi poftulati:& i centro f,in vtrang; asc/ & bsd,ad re@os dcguciv
o ar- ~d tur angulos f/g/& f/h,per duodecima primi: connectan-
tirque demi b/f/& f/c,per idem primum poftulatii.Di-

videt ergo f/g/iplama/cbifariam,fimiliter & f/h/ipfam
b/d,per tertia huius tertij propofitionem:ertintgs trian-
gula f/g/e/& ¢/f/h,necnon f/g/c/& £/b/h/ retangula. Et
_quonid a/c/bifarid fecaturin g, &in non xqualia n pun-
-&o e:cdprehenfum igiturfub a/e/& e/c/ re€tanguld,vna
0 € cum eo quod ex gre/fit quadrato,zquii eft per quintam

fecundi quadrato quod fit ex g/c.Addatur comune quadratii,quod ex f/g/defcribie
tur:quod igitur fuba/e/& e/c/cStinetur rectigulum,vna cum quadratis quz fiunt
ex f/g/& gse,binis quadratis quz ex f/g/& g/c, per tertiam communem fentétiam
eft zquale.Quadratis porrd que fiunt ex f/g/& gre, 2quil cft quadratum quod fic
ex e/f: eis item qua ex f/g/& g/e/fiunt quadratis,zquiiid quod ex frc, per quadra-
gefimamfeptimam primi. quod igitur {ub a/e/& e/c/ continetur re€tangulum, vnd
cum quadrato quod fit ex e/f, zquii eft quadratoquod ex f-c.Ipfi autem f/c/zqua-
lis eft £/b,per circuli diffinitioné:hinc per corollaria quadragefimafext primi de-
fcriptii ex f/b/quadratii,zquum eft ei quod fit ex f/c.Caprehenfum igitur fubases
& e/c/rectanguld,vna cum quadrato quod fitex e/fixquii eft quadrato quod fit ex
£/b.Et proinde quod fub b/c/& e/d/cotinetur rectiguld, vna ca ipfo quadrato quod
fit ex e/fizquum eft cidern quadrato,quod fitex £b. Qua autem cigcm zqualia,&

h.ij.
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adinuicem 2qualia funt,per primam communem fententiath. Comprehenfum igi»

Naur fub /& e/c/re€tangulum,vni cum quadrato quod fit ex e/f: 2quatur retan-

» gulo,quod fub bre/& e/d/continetur,ac ipfi quadrato quod fit ex e/£.Dempto itag;

%fmum’ quadrato quod ex c/f: reliquum fub a/¢/ & e/c/ comprehenfum rc&ar;gu-

um,reliquo quod?'ub bre/& e/d continetur re€tangulo,per tertiam comunem{en-

tentid eft zquale. Si igitur in circulo duz re@tz linex fe adinuicem fecuerint: &c.
veintheoremate. Quod demontftrare oportebat.

Oubgnpe Ny Petbeare s,
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xoed i pSh v Bp Tipry Ty iinhopyi &N ipdifnTau: Sorr P Azd Ehus s Tepriows xod
nile ik s GrmNap oo uRane, e T owpey uod s kvgTRg TRigipdas’, THMX S voy g-
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Theorema 3o, Propofitio 36.

O | extra circulum fumatur pun&um aliquod, ab edquein cir=
S culum cadant duz re&tz linez, & earialtera circulum difpe-
{cat, altera verd tangat: quod fub cota difpefcente, & extrinfecus
fumpta inter punétum & curuam circunferentiam comprehens
ditur retangulum, zquum eft ei quod fit ex tangente quadrato,

O RO NTIV S. QEftodatus circulus a/ b/ ¢, extra quem fumatur punctum ds
& a punéto din ipfum ciraulumcadant binz re@zlinez d/b/& d/a/c,quarum d/bs
tangat ipfum circulum,d/a/c/verd eundem circulum difpefcat. Aioquod rectiguld
fub c/d/& d/a comprehéfum:zquum eft quadrato,quod fitex d'b. Autenimrecta
Vbidi(pefcas o linea d-a/c/tranfit per circuli centrii,vel extra. Tranfeat -
;’;‘“c‘:ng:g‘ primo per centrum,fit illud ¢: & connetatur e/b/ re-
¢ta,per primum poﬁuhtum.Ac ualis eft igitur a/e,ipft
¢/c, per circuli diffinitionem. Difcinditur itaque a/c/bi-
fariam,in punéo e:& illi in re@umadijcitur a/d. Quod
igitur {ub ¢/d/ in d/as continetur re@iguld,vni cum eo
quodex ase/fit quadrato:xqui eft, per {extam fecundi,
quadratoquod fitex ¢/d. Ei porrd quod ex ase/ fit qua-
drato,2quum eft quadratd quod ex bre: funt enim a/e/
&be,per ipfius circuli diffinitionem, inuicem zquales. Comprehenfum igitur fub
cd/ & d/asre€tangulum,vna cum co quod ex bre/fit quadrato: zquum _cf% quadra-
to,quod ex e/d. Quadrato rur{om quod fit ex e/d,zqualia funt,qu ex d/b/&bre.
vtraque fiunt quadrata,per quadragefimam{eptimam primi: angulus enim qui ad
b,per decimamo&tauam huius tertij, re¢tus eft. Quod igitur fub ¢/d/& d/a/ conti-
netut reCtangulum,vna cum eo, quod ex bre/ fit quadrato : zquum eft eis,quz ex
d/b/& bre/fiunt quadratis.Subducto itaque communi quadrato, quod ex bre: relic
quum quod {ub c/d/& d/ascontinetur reétangulum, 2zquum eft per tertiam cmu.
Quido cireu REm fententiam reliquo,quod ex tangente d/b/fit quadrato.q[Non extendatur au
o ilpefens gem d/a/c/recta per centriiipfius circuli,quod rurfum fit e. &3 centroe, in reétam
centrum, | 2/6, perpendicularis deducatur ¢/f, per duodecimam primi: conne&antiirque per
primum poftulatum, e/a, e/b/& e/d/ linex rect. Erit igitur vterg; angulorum qui
ad b/& quiad f/re@us:dividetirque rurfumasc/bifariam in pun&o f cuiinretum
coniunéta cft /d.Quod igitur ex c/d/in dra/continetur re&tangulum, vni cum co

.,
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quod ex a/fdefcribitur quadrato:zqui eft, per fextam
ipfius fecundi, quadrato quod fit ex d/f. Addatur comy”
mune quadratum,quod fitex f/e:comprehenfum igitur
fubc/d/ & dsas re€tangulum, vnd cum defcriptis ex a/f7
& f/e/quadratis,2quum eft quadratis,quz ex d £, & fre
defcribuntur. Quadratis portd qua fiunt ex a/f/ & fre,
zquum eft quadratum quod ex a/e:eis item quz ex d/f/
& f7e,fiunt quadratis,2quii id quod ex ipla dre, perqua- -
dragefimam{eptimam primi. Quod fitigitur exc/d/ in

o d/a,vni cum co quod ex ase/fit quadrato:zqui eft qua-

drato,quod fitex d’e. Quadrato rurfum quod fitex ae,
2quum cft id quod ex ¢/b: zqualis eft enimae,ipft e/b,per ipfam circuli diffinitio-
nem.Quod igitur fub ¢/d/& dva/cotinetur rectangulum, vna cum quadrato quod
fit ex ¢/b:equum eft quadrato,quod fit ex d-e. Ipft autem quod ex dve/fit quadra-
to: zqualia {unt, per candem quadragefimamfeptimam primi, defcripta ex e/b/&
bsd/quadrata.Comprehenf{um igitur ex c/din d/a/rectigulum,vna cum quadrato
quodex ¢/b:zqui eft eis,quz cx eadem ¢/b/& ipfa bsd/fiunt quadratis. Ablato itag
quadrato quod ex ¢/b/vtrique zqualium cdmuni:reliquum ex ¢/d/in d/a/compre-
henfum re¢tangulum,reliquo quad ex tangente b/d/ﬁt?uadrato, per tertiam com
munem fententii eft zquale. Igitur fi extra circulum {umatur-puncti aliquod:&
quz fequuntur reliqua. Quod oftendendum fufceperamus.
Corollarium.

@ Quotlibet igitur rectangula,fub reétis fingulis ex eodem piicto extra circulum
fumpto deductis,atque circulum ipfum difpefcentibus,& extrinfecus fumptis inter
punétum & curuam circunferentiam comprehenfa: funt inuicem #qualia . Nam ei-
dem zqualia quadrato,quod ex ipfa tangente defcribitur.

FSy A Qeéeu}m Awy Pebbeoie AL
Ap kOKAS MO 71 owpubiop indsy&md Ut 73 oupéis neds Tp wokNop Meeavitfwarp divo iv
Eeéoa,l(od i iy GuT By Tiuvg TP KUKNOp,i d mROaTiTTIE e P Xz s SAne Tepvdong,
Keek 7 Dis eqohapbavopives uipif0 737 onped ugd s kupTRG TEUGE) dete’; Tovp TE kWL
aiig meoamiisons; i Meoa T8 ipdnleTan T KUKAS.
Theorema 37, Propofitio  37.

37 SI extra circulim fumatur pun&um aliquod,&ab eo punéto Gt

. cedentis.
in circulum duz re&= linex ceciderint, & earum altera circu-= .

Jlum fecet,altera vero cadat:fit autem quod fic fub totadifpefcen:
te & extrinfecus fumpta inter punétum & curuam circunferens
tiam,xquale el quod fit ex cadente:cadens circulum tanget.

OR ONTIVS. @Hzc eft conuerfa precedentis.Sit igitur rurfum extra circu
lum a/b/c/ fufceptum punétum d,3 quo 1n cundem circulum duz procidant linez
reétz,d/b/quidem in circulum incidens,d/a/c/verd eundem circulum difpefcés-fic
autem teceptum,vt id quod fub c/d/in d’a/comprehenditur fectangulum,zquum
fitei quod ex cadente d/b/fit quadrato.Aio quodd-btangit circulitabc. A da-
toenim punéto d,dato circulo a/b/c,contingens recta linea ducatur, Ecr decimam-
feptimam huius tertijficgsilla d/e Ipfius autem circuli centrum efto f:& per primi
poftulatum connectantur rectz linez £/b,f/d,& f/e.Erit igitur f/e/perpendicularis
in contingente d’e, per decimamoétauam huius tertij: & proinde aniu.lgs dre/tr
Alj



o GEOMET. ELEMENT. LIB. IIL

reftus. Ca igitur 2 pun&o d/cadant binz lincz recte
d/a/c& d/e,quarum altera,vtpote d/asc,circulum fecat,
reliqua vero d/e/ipfum tangit circulum : quod igitur ex
d/e/fit quadratum, zquum eft comprehenfo fub c/d/&
d/a/reCtangulo,per antecedétem trigefimamfexti pro-
pofitionem.Eidem porrd quod ex c/dirrd-a/fit retan.
gulo,zquum eft per hypothefin,quod ex d/b/fit quadra
tum. quz igitur ex d/b/ & dse/ fiunt quadrata, funt per
primam communé fententiam inuicem zqualia.Et pro-
inde reta d/b, zqualis ipfi d e, per corollarij quadrafg .
fimzfextz primiconuerfioné. Aequalis rurfum cftfre/
ipfi £/b,per (xpius allegatamcirculi diffinitionem.Binz
_ igitur d/b/& b/f/trianguli d-b/f,duabus d-e/& e/f/trian-
guli d-c/f/funt zquales altera alteri: habéntque candem
bafin commuynem d/f. Angulus itaque d/b/fipfi angulo d’e/f, per oftauam primi
eft 2qualis-Atqui d/e/f/angulus eft rectus:& qui fub d-b £ /igitur continetur angu-
lus, reCtus eft. Eftautem f/b/femidiameter circuli, & altera igitur pars diametri,
3 cuius extremitate b,ad angulos rectos excitatur b/d: tangit igicur b/d circulum
:rfum a/brc,per corollarium decimzfextz huius tertijIdem quog; deducetur,vbi
/a/c/re@ta per centrum ipfius tranfibit circuli.  Si extra circulum igitur fumatur
_pun@ifaliquod:&c.vtin ipfo theoremate.Quod tandem fuerat oftendendum.

' Terrij Libri Geometricorum Elementorum ez
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ris,In Quartum elementorum Euclidis,Demonftrationes.
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QD¢ inferiptione ac circunferiptione figurarum, Diffinitiones 7.

05

N\ \?f’(;,\)\@a tur:quando vnufqui que infcriptz figure angulus,
4 )»)‘ s vnumquodque latuseius in qua defcribitur wigir,
Q’G"S\/\f 3 Cexipe ) Spoiwe whoi oxipe ThUypeedde hNjray, Sy iadsn BALY-
" @ | gic T ahbuypapopios, wisks yurios ¥ ¥ & mipiypdguron drfrac.

- g Figura autem fimiliter circa figuram defcribi di-
citur:quando vnumquodg; latus circunfcriptz,vnumqueng; aris

gulum eius circum quam defcribitur tangit.

OR O N T 1V S.€Huiufcemodi figurarum infcriptiones ac circunfcriptiones,de tegus
Taribus,hoc eft,2qualia latera,& angulos inuicé zquales habentibus(exceptis forfitan trian
gulis,in quz czterz refoluuntur reiline figur )veniunt potiffimiim intelligendz. Ins
fcribuntur praterea,atque inuicem circunicribuntur reilineg
tantiimodbd figura,qua eiufdem funt f peciei:vtpote, triangulit
triigulo,quadratii quadrato, pétagonii pétagono:&c. Oportet
enim tot effe latera dirciifcripta,quot ipfius inferipte funt ans
guli. Quanquam porrd circulus non fit figura retilinea : pros
pter illius tamen regularitatem , poffunt & ip{z redilinez a¢
xquilater figug,circulo inferibi ac circunfcribi,& & diverfo.

In exéplum igitur primz ac fecundz diffinitionis,habes obs

ieCtum asbscstriangulum zPuilatqnun,defcriptﬁ in dre/frerians -

gulo:vel ipfum d/e/fitriangulum,ipfi a/bse/triangulo refpondenter circunferiptum.

Csxhipa R iubuppaeppop de xikhop iyypdeddon NyerauydTap tkdsk yavie ¥ tyypupopaly,
rifurou lls 7 kKNS TGP e’ ' '

3 Figura retilinea,in circulo defcribi dicitur:quando vnufquifque
angulus infcriptz,circuli circunferentiam tangit. A
E@u?\@- 5 whd oxipa TGl un AgiTou 3oy b T KiKAY TEigigan kdsws puvices’,
B U8 mlpippdeeTon difvro, B ' ,

4 Circulus verd,circa figuram rectilineam deferibi dicitur:quando

huiiij.

llgu ra re&ilinea, in f}gura reétilinea deferibi dici-

ug figurse
infcribitur &
circiifcribans

tur adinnic®
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« circuli circunferentia, vnumquenque eius, circum quam deferis

‘bitur, angulum tangit.
y Figura circularis,ob vniformem & regulatam circunferens
“,Qiz i cétro diftantiam, reilineas omnes ac regulares figuras,

tum intra,ti extra facil? capit: fingulos angulos inferipte, vel
omnia circunfcripta contingés latera. Quéadmodiim in pras
cedentium tertiz & quartz diffinitionum elucidationé,oftens
dit defcriptum in a/br/dr dirculo quadratum: vel idem circus
lus,quadrato a/b/e/dscircunferiptus.

@iirhog % poiwg ds oxipe Noyifae Eyyplpiddoa,By i 7% wi-
%3 gt pax ikdsne @ALbede,TE g 8 iyypaeifon drfuran.
Circulusautem in figura re&ilinea defcribidicitur: quido circu= s
i circunferentia,vnumquodg; latus eius in qua defcribitur cigit.
‘fzxipx i fuBlypeppop WD kUkNop TERIYplprddon Nperaut, Smep tdsn @A blgl afis 7 wi-
xS TEDigepaocs’y T8 TV ypapoychs ipatiiyron.

Figura vero rectilinea,circa circulid defcribi dicitur:quando vnis 6
quodque latus circun{criptz, circuli circunferentiam tangit.

In exemplum, habes circulum a/b/c/d, in quadrato e/fig/hy e a '[1
defcriptum: atque idem quadratum e/ £/ g/ h, defcriptum cirs
ca eundem circulum asb/c/d.Idem refpondenter velim intellis
gas de czteris quibufcunque regularibus figuris,in circulo,vel . b
circa eundem circulum,prius diffinita ratione defcriptis. b d

Re&alineacirculo congruere dicitur:quans £ g ~

@EbEx éo kUKNop oineppuifeddou NiprToet, Suep wuz wipams &u- . ¢
afig, WOV e woUprpace’ § 75 kUKAS, s .
c .

do eiusextrema, in circuli circunferentiam cadunt. ‘
Quanquam hzc vitima diffmitio,tam de circuli dimetientis

bus,quam de czeteris re@is non per cétrum eduétis (. quas vos

cant chordas )fit intelligenda:ipfas tamen retas circuli dimes

tiente minores potiffimiim refpicere videtur,qug¢ funt videlis

cet latera infcribendarum intra circulum redilinearum figura

rum. Cuiufmodi videtur effe reta bic:cuius.extrema,fiue lis

mites b/& c, in dati circuli /b/e/circunferentiam cadunt,

Pifhnpe oy Tpdears « L .
To wdp Rodivame windop i dlodeloy iwosiax ph peidows Svoyatis 7 kikhs Spinpe ol tve
By clappioou.
Problema I, Propofitio 1.
XN dato circulo,date re®= linez minime maiori circuli
diametro exiftenti:zqualem retam lineam coaprare.

SAYO R ONT IV S.qSit data recta linea a,non maior dimetiente dagi
circuli b/c/d/(non intraret enim circulum, fi foret maior: quoniam in circulo ma-
ximus eft dimetiens,per decimamaquintam tertif) in quo quidem circulo oporteat
ipfi datz rcétz lince a, 2qualé re@ lined coaptare. Producatur ergo circulib/e/d,
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dimetiés c/d Erit itagsa/re&ta linea,aut zqualis ipfi dimetiéti:aut eo minot.Si equa
lisziam coaptata eft re@a line2 ¢ d,zqualis ipfi datz rectz linez a.Quéd i a/rc&a/
linea,fuerit minor dimetiente c/difecetur i maioric/d, »
ipfi a/ minori zqualis, per tertid primifitq; illa c/c. EQ o
centro Ginteruallo auté c/e, defcribatur circulus bre/f,
per tertium poftulatii, Secabit igitur circulus bre/f,da-
tum b/c/d/circulum:funt enim in codem plano,& vnius
circunferentia partim intra reliquum,partim vero ex-
tra.Secet igitur in picto b:& per primum poftulatum,
connectatur reta i/c.Ooa tatur itag; b/¢/rea,in da
to b/e/d/circuloicadunt enim extrema b/&c,in ipfius b/c/d/ circuli circunferentis.
Aio qudd zqualis eft ipfi a.%goniam punétum ccentrum eft circuli bre/frrequalis
cftigitur b/e/ipfi e, per cirauli diffinitionem.Eidem porrd c/e, zqualis eft a/reta
linea,per conftructionem.Duz igitur, a/inquim, & brc,cidem c/e/funt zquales: &
proinde zquales adinuicem,per primam communem fententid.  Datz igitur re-
&tz linez a,2qualis reta linea b/c,in dato circulo b/c/d/ coaptatur. Qlof oporte-
bat facere. : .
E _ Pgifhrue £, . Pedoeare .

Ie Top dobivmx kinhop, e} Robivn 7¢1)bep, iovybuoy Teiywrop iyypdnloct.
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: Problema 2, Propofitio 2.
2 T N dato circulo,dato triangulo,2quiangulum triangulum de-
fcribere. | | o
O R O N T 1V S.qEfto datum triangulum a/b/c,cui oporteat defcribere zqui-
angulum trianguli,in dato cijculo d/e/f.A datoigitur punéto g,dato circulo d-e/f: Contlry
contingens reta linca ducatur g/d/h,tangens ipEm circulid d’e/f/in pun&o d,per fus.
decimam{eptimam tertij.Et ad datam rectam lincam d/h,datiimg; in ea punctum
g d__ K d,datoangulo re&ilineo qui ad b,zqualis angulus re-
e ‘&ilineus coftituatur £/d/h,per vigefimamtertiam pri-,
‘ - mi:& per eandem,angulo qti ad c,zqualis angulus c6-
v a | ftituatur ad idem pi&tum d,datz reétz linez g/d,fitgs
S g/dseiipfis dre/& df, circulo d/e/f/ coaptatis.conecta-. _
. ¢ v f tur demum e/f reta,per primil poftulatum. Etquos Oftenfio pras
: . niamdrculii dre/f, tangitquedam reéta lineag/d/h,3 blematis.
cotatu autem d, re@a quaedam linea d/f/extenditur,
circulum difpefcés:angulus igitur qui ad e,in alterno fegméto d-e/f,angulo f/d/h,
r trigefimamfecundi tertijcft 2qualis,Eid€ porrd angulof/d/h,datus eft zqua-
is angulus qui ad b:per primam igitur communem fententiam,angulus quiad b,
gquus cftangulo qui ad ¢.Et proinde angulus qui ad f, ipfi angulo qui ad c/zqua-
lis.Reliquus igitur/angulus qui ada,teliquo qui ad d,per trigeflimamfecidam pri-
* mi eft zqualis. Aequiangulum eft itag; triangulum dse/f, ipft-a/b/c’ triangulo:de-
{cribitirque in dato circulo d/e/f. In dato igitur circulo, dato triangulo, zquian-
gulum triangulum defcribitur. Quod fecifle oportuic.. . - -
| Pesfhepe 3, ¢ Pedems -y - 1
; Eek Top Pebivaue kixhop, b Pobivm mprybwosiovpbuiop 7pfywrep mhhrypdeece.
o " Problema 3, " Propofitio ‘3. ‘

P
H

3 g rca datum circulum,dato tfiangulo.zquiangulum trians

_ gulum deferibere.
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“\quem expediat defcribere triangulum zquiangulum ipfia/b/c/triangulo dato.Pro-

\é)“ RO NT1VS. Sit dacum triangulum a/b/c,datus verd cireulus dre/f, ciraa

catur itags in diretum ex vtrag; parte latus b/c,in g/& h, punéta,per fecidum

",&poﬁulatﬁ:ﬁti]; per primam tertij,ipfius circuli a/b/c/cétrum k, & conneatur d/k/

{emidiameter,per primi poftulatum-Ad pun@tum deinde k,datz reétz linez d k,
ipfi angulo a/bsg/ zqualis angulus conftituatur d/k/e, per vigefimamtertiam prie
mi:& per eandem,ad idem pun&tum k,datz re&tz linez ¢/k, angulus conftituatur
¢/k/f7ipfi angulo a/c/h/zqualis. A punclis autem d,e,f, ad rectos vtring; excitécur
angulos d/l,d/m,c/m,e/n,t/n,& f/l,per vndecimam primi: quz per decimamgquar-
tam ciufdem primi,in diretum conttituentur, atg; per corollarium decimafextz

tertij, tangent ipfum circulum in punétis d,¢e, f, conue-

ggq.i Lma, a niéntg; ad picta I,m,n. Connexaenim dre/per primi,
¢ triangulfl. . { poftulatum,diuidet vtrung; angulum re@um qui ad d,.
/ \e & & qui ad exefficiétq; propterca ad cafdem partes verfus

m, interiores angulos m/d/e/ & d’e/m/binis retis mi-
¢ nores.quare per quintum poftulacum,conuenient d/mv.
& e/m/in punétum m.Et proinde ¢/n/& f/n,in punétum
natque d/1-&£1,ad punétum | Triangulom eric igitur
I'm/n:& circa datum circulum d-e/f, per {extam diffini-

m | L . . . - :
tionem huius defcriprum.  Dico, @ & a/b/c/triangulo,

udd trians ¢t zquiangulum.Quadrilaterum enim d'mve/k,cénexa m-k,inbina triangula di-

gulum lym,n
ipfi a, b,,c,,ﬁ;

uidetur:& cuiuflibet trifguli tres anguli,binis reétis,per trigefimamfecundam pri-

#quifgulum. mi, funt zquales.Et quatuor igitur anguli ipfius quadrilateri d/m/e/k,funt zqua-

" . Im/nseridgulum,ipfi

e s - -

les quatuor rectis.quorum qui ad d-& e,reéti funt per conftructionem:reliquiigi-
tur qui ad m/ & k/ punéta confiftunt anguli, duobus reétis cozquantur . Eifdem
quog; duobus rectis,zquales funt per decimamtertiam primi, a/b/g/ & a-bsc/ an-
guli.Acquales igitur funt anguli qui ad m/& k/punéta,hoc eft d/mv/e/& d/kse;ipfis:
angulis a/b/g/& a/b/c,per pnmam communem fententiam.Angulus rporr<‘> a’b/g,
angulo d/k/e,per conftruétionem eft zqualis: reliquus igitur d/mve, feu quiad m/
angulus,teliquo qui fub a/brc,per tertiam cdmunem fententid eft zqualis. Haud
diflimiliter oftendemus angulum quiad n,zqualem efic angulo a/c/b; atg; reliqua
angulum qui ad l,reliquo qui fub bsa/c/tahdé cozquari. Acquiangulum eft igitur
lato triangulo a/b/c : defcribitdrg; circa datum circulid dve/f.
Circa datum itaq; circulum,dato triangulo, zquiangulum defcriptum eft triangu-

lum.Quod faciendum fuerat: e

‘ I"eéﬁw;pu & :Feéemc o
EL‘% Fobip piyaroprinhopiyypaniats. * .
o Pfqblcina 4, Propofitio 4.
N dato triangulo,circulum defcribere. .

ORONTIVS. (Efto datum triangulum a/b/c, in quo oporteat circulam de-
fcribere. Secentur ergo bifariam, per nonam primi, qui fub a/b/c/ & a/c/b contie
nentur anguli : rectis quidem lineis b/ d/ & d/ , in punctum d, per quintum po-
ftulatum, tandem conuenicntibus. Eta punéto din re@as a/b, brc, & ca, petpen-
diculares deducitur dre,df,& d/g,per duodecimam primi.Aio itag; primim, dre,
dt,&d/g fore inuicem #quales. T'riangula enimbre/d/& d/f/b,habent duos angu
l‘:; duobus angulis zquales:vtpote,e/b/dipfi d/b/f/per coftructioné;& reGtum qui °
ade,recto quiad foper quartum poftulacum.habent infuper vnum latus,vni latcrd

— e -
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t enditurangulorum.Reliquaitaque latera, reliquis late?
ribus habebunt zqualia alterum alteri, per vigefimam-

d/g,ipfi d/f/itidem zqualis. Hinc per primam communé

fententiam,d/e/atque d/g;inuicem zquales erunt.Tres
¢ igiturde,d/fatque d/g,equales funt adinuicem.Centro

igitur d, intcruallo autem d/e,aut d/f, aut d/g, circulus
defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum. T'ranfibit ergo circulus ipfe,per eadem
punéta c,f,g:tangéntque propterea cundem circulum e/f/g,ipfa a:b,b/c,& c/a,dati
a/bsc/trianguli latera, per decimafexta tertij corollarium: excitantur enim ad re-
€tos angulos,ab ipforum dimetientium d-e,d/f,& d/g,extremitatibus.Circulus au- .
tem in figuta rectilinea defcribi dicitur:quando circuli circunferentia, vnumquod.
que latus cius in qua defcribitur tangit,per quintam huius quarti diffinitioné. In
dato itaque triangulo a/b/c, circulas defcribitur e/£/g.Quod oportuit feciffe.

PoofAypa % Pesbeaig R
Eet ™ do6iy Tpiywvop kikNop mPIypafout.

Problema s, Propofitio 5.

Clrca datum triangulum,circulum defcribere. .
O RO NTIVS.QSit triangulum a/b/c: circa quod receptum fit defcribete cir-
culum.Secentur itag; bifariam,per decimam primi,a/b/& b/c/ ipfius dati trianguli
fatera:in punctis quidem d/& e.Ab ipfis deinde punétis d/& e,ad re€tos excitétur
angulos d/f/& e/f,per videcimi ipfius primi.Aio primum,re&as d/f/ & e/f/in di-
" re€tum productas,tandem conucnire. Cénexa enim recta d-e,per primum poftu-
latum:ea dinidet vtrunque reétd angulum b/d/f/8& b/e/f.& proinde in rectas d/£/&
e/fre€taincidés d/e:efficiet/ad eafdem partes interiores angulos,duobus rectis mi
1 nores.Conuenient igitur ipfe d/f/ & e/f/ per quinti po-
ftulatum: conueniant itaque,ad pun¢tum f.Autigitur £/
punétum cadet intra triangulum a/ b- ¢, aut fuper latus
asc, vel extraipfumarb/c/ triangulum. Cadat primim
intra trianguli,velutin primafigurz difpofitione:& con
a ' /. netantur,per primum poftulatum, fa, f/b,& f/c/ lincz
" re€@z.Cum igitur a/d,fit zqualis ipfi d/b, & vtrigs com-
- g munis d f:crunt duo latera a/d/& d/ £/ trianguli a/df,
duobus lateribus £/d/& d-b-trianguli £/d/b/ zqualia al-
teril alteri:& 2quos inuicé continent angulos,per quartum poftulatum:nempe re-
¢tos,qui eirca d.Bafis igitur a/fbafi f/b,per quartam primi eft zqualis. Haud diffi.
militer oftédetur,quod frc,cidem f/b/zqualis eft:& %roindc f/a,2qualis ipfi f/c,per
primam communem fententiam. T res igitur f/a,£b/,& f/c,funt inuicem quales.
Centro itag; f,interuallo autem f/a,vel f/b,aut f/cicirculus deferibatur a/b/c/g, per
tertium poftulatum. T ranfibit igitur defcriptus iP{'c circulus, per punétaa, b, c,ad
quz dati triangulia/b/c/continentur anguli:tangetque propterea ipfius circuli cir-
cunferentia,vnumquenque angulum dati a-b/c/trianguli.Ergo per quartam huius

equale:cdmune (cilicetb/d,quod fubvno 2qualium ﬁ:bA/

{ extam primi.Acqualis eft igitur d/e,ipfi d £.& proindase

Generalis fie

gure prepas
ratio.

Prima figure
diffcrentia.

Secunda fizu

quarti diffinitionem,circa datum triangulum a/brc, circulus difcribitur.€C Concur g

rant autem ip{x recte lince df/& e/f,{uper latus asc,vtin fuccedenti figura:& con-
ne&atur f/b,per primum poftulatum.Haud diffimiliter oftendemus, quod f/a ipfi
£/b/eft qualis:necnon & fc,cidem £/b,per candem quartam primi-Hinc rurfum,
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iuxta premifflam demonftrationem, colligemus tres re.

\ b . e
€tas lineas f/2,£/b,& f/c,fore inuicem zquales.Quapro-
. e pter ficentro f,interualloautem f/a,vel £/b,aut f/c,circu
’5 /A\ lus per tertiii defcribatur poftulatii:is per punéta a,b,c,
ay ¥ ¢ tranfire cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tan-

?ct vnumquenque angulum ipfius a- b/ ¢/ trianguli: de-

cribctur%uc propterea circulus ipfe , circa datum trian-

gulum a/b/c,per eandem quarti huius quarti libri diffi-

nitionem.€Sed conueniant demum ipfz d/f/& ¢/f/per-

Tertia figure pendiculares,extra datuma/b/c/triangulum,vt habet vitima defcriptionis formu.

difpofitio. " [: & conncétantur rurfum £/a,f/b,& f/c/linez re@z,per primum poftulatum. Simi

li protfus concludemus oftenfione,tres retas lineas f/a,f/b,& f/c,fore rurfum in-

uicem zquales.habent enim triangula a/d/f/&f/d/b,duo latera a/d/& d-f, duobus

lateribus f/d/& d/b/zqualia alterum alteri:& 2quos angulos,vtpote rectos qui cir-

ca d/continentia.vnde per quartd ipfius primi, bafisa/f,

bafi f’b,concludetur zqualis. Et proinde f/c, 2qualis ci-

dem £/b.Hinc per primam communem fententiam f/a,

ipfi f/c/zquabiturztres quoque £/2,£/b,& f/c,tandem con

uincentur zquales. Quapropter defcripto, per tertium

poftulatum,pro centro f,ad ipfius f/a,vel f/b, aut f/c/in-

teruallum circulo : tranfibit ipfius circulicircunferentia,

per eadem punéta a,b,c,ad qua dati triangulia/b/c/con-

. _ uenidt latera.Hinc per quartam huius quarti diffinitio-

nem,defcriptus erit idem circulus,circa datum a/b/c/triangulum. Quod faciendum
fufceperamus. - Corollarium, '

@Ex his,& tri%::ﬁmaprima tertij fie manifeftum,quod dum f/centrum circuli cadit
intra datum a/b/c/triangulum:angulus quiadb/reéto minor eft, nempe in fegmé-
to femicirculo maiori confiftens.Dam autem caditin latus b/c: angulus ipfe quiad
b,in femicirculo eft,& proinde rectus. Quido verd centrd ipfum cadit extra datl
triangulum:idem angulus qui ad b/re@o maioreft, vtpote in fegmento femicircu-
lo minori c5ftitutus.  Hincverfa vice fequitur, qudd in oxygonijs tridgulis circil-
fcribendi circuli centril cadit intra datum triangulum: in re@angulis vero,in medi
um fubtenfi lateris:in amblygonijs deniq; tridgulis,extra ipfum trianguli datum.

Poofhupa s, Peodeotg s
'Elc 7op Robirme kUKNOp TeTpdywiop ipppialau.
Problema 6,  Propofitio 6.
N dato circulo,quadratum défcribere.
O RON TV S.Eftodatus circulus a-b/c/d,cuius centril e:in quo quidem cir-
culo oporteat defcribere quadratum. Coaptentur igitur
b ipfi a/b/c/d/circulo,dimetientes a/c/&bsd,ad retos an-
~ gulos fefe inuicem dirimentes: & coniungantura/b, brc,
c/d,&d/a/linez re@tz,per primi poftulatum. Quadrila-
. terGeritigitur a/b/c/d: &intra datum circulum,per ter-
tid huius quarti diffinitioné defcriptum:vnu{qui{q; enim
angulus infcripti quadrilateri,circalicircunferétiam tan-

Potiffima dev it. Aioipfum a/b/c/d/ quadrilaterum, fore quadratum.
pars. s am e/a,e/b,e/c,8 e/d/lincz re€te, funt per citculi diffi-

nitionéinuicé zquales:ex centroenim in circunferentis.
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Binz igitur a/e/& e/bstriangulia/e/b,duabus bre/& e/c/triangulibresc coxquétur:

& zquos inuicé continent angulos,népe rectos qui ad centri e.Bafis igitur a/b,baﬁ,/
b/c,per quarti primieft 2qualis.Et proinde 2/d/& d/c,tum inticé,tum verigsipfa-
ria/b/& brc,oftendentur zqualcs.Acc}uilatcrum cft itag; a/b/c/d/ quadrilaterum. -
Infuper,quoniam ac,dimetiens eft ipfius dati circulizvterque propterea angulord®*®
quiad b/& qui ad d,eft in femicirculo,& proinde retus, per trigefimamprims ter-
tij.Et per eandem,quiad a-& cfuntanguli,itidem re@i:dimetiens enim eft b/d.Re
Gangulum eft igitur ipfum a/b/c/d’quadrilaterum.Patuit quod & zquilaterii: er-

g0 quadratii,per trigefim ipfius primi diffinitioné. In dato igitur circuloa/bre/d,
quadratum defcribitur.Quod facere oportebat.

PoofAnpe & Pedbears S
Egl Top Rodisme ninhop, TeBdpwrop whypdj .

C Problema -, Propofitio 7.
7 Irca datum circulum,quadratum defcribere.
O R O N T1V S.€Sitdatus circulus a/b/c/dxcirca quem receptum fic quadrati
defcribere.Coextendantur ergoipfius daticirculi dimetientes a/c/& b/d,in centro
¢/ ad retos fefe dirimentes angulos. Et per ipforum dimetientium extrema pun-
¢taa b,c,d,parallelz ducitur,per trigefimamprimam primi:f/g/quidem & h/k/ipfi
b/d,f/k/autem & g/hvipfiasc,ad punéta tandem f,g,h.k,inuicé(veluti cum ipfis di-
metientibus)concurrentes.Quz autem eidem rectz linez parallelz:&adinuicem,
per trigcﬁmamij)ﬁu's ptimi,{unt parallelz.Parallcla eft igitur f/g/ipfi bk, & f/k/
l;rﬁ g/h: & proinde quadrilaterum f/g/h/k/parallelogrammum, atq; fingulain co-
em f/g/h/k/csprehenta quadrilatera itidé parallelogrima. Dico ipfum f/g/h/k, Quéddefcr

_+ . . parallelogrammum,forequadratum:defcriptdmg; circa g::,f,:;:,'f,’,g’;
b4 b h datum abod/ citculum.Parallelogrammorii enim lo- quadratum.
_ ' corum latera que ex oppofito,zqualia {untadinuicem,
Eer trigefimamquarti primi. zqualis eft igitur £/g/ipfi
'a e o Ik, &tk ipfi g/h:necnon vtraque f/g/&h/k/ ipfib/d,

metiétes.Qua autém zqualibus zqualia funt, ea quog;
£ — k funt inuicem zqualia, fP“ primam communem fenten-
N tiam.Quatuor igitur £/g,g/h, h/k,&k/funtadinuicem
zquales: & proinde f/g/h/k/parallelogrammum,zquilaterum. Parallclogrammo-
rum rurfum a/b, bse, c/d,& dza, qui ex oppofito funt anguli, zquales {unt adinui-
cem,per eandem trigefimamquartam pfimi: zquales funt igitur finguli quiad p.
&a f,g,h,k, funt anguli, fingulis qui ad e/ centrum ex oppofito confiftuntangulis.
Anguli porrd qui circa e,per coftructioné reti funt:& reti igitur funt,quiad pun-
- &a tg,hk, continentur.Re@angulum eft itaque f/g/h/k/parallelogrimum. Patuit -
quod & zquilaterum:eft igitur quadratum, per trigefimam ipfius primi diffinitio-
nem. Aiodemum,quod & cirta datum circuluma/bre/d/defcribitur.In parallelas Quéd Ipfim
enim f/g/&b/d,re@a incidens ase, facit alternos angulos a/e/b/& e/a/ffimiliter & ;‘:ﬁdgxg&‘
a/e/d/atque ¢/a/g;invicem zquales, per vigefimamnonam primi. Atqui re&i funt batur.
qui {ub a’e/b/&ave/d, per conftructionem: & vterque igitur qui circa a, reGtus eft. -
Haud aliter oftendemus,quod & reliqui circa punéta b,c,d/c6fiftentes anguli,reéti
funt.Quz autem a circuli dimetientium extremitatibus,ad retos ducuntur angu-
los sipfum circulum tangunt, per decimzfextz tertij corollarium . Tangit igitar
| J lo’-

' vtraque rurfum f/k/& g/h/ipfi asc/zqualis.Porrd a/c/&
/ b/d,zquales funt adinuicem: nempe ciufdem circuli di-
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vnumquodque latus ipfius quadrati f/g/h/k, circunferentiam dati a/b/e/dv circali.
\ggitur per fextam huius quarti diffinitioné,circa datum circulum a/b/c/d,quadrati
. efcribitar f/g/h/k.Quod faciendum receperamus. -
m . pedﬁ“‘m l, pe‘m Ne
Ig b dobip ﬂfé)«moy,né:fhop iyyeanlau.
I Problema 8, Pro[;fﬁtio 8.
N dato quadrato,circulum defcribere.

OR ON T1V S.@In quadrato cnim a/b/c/d, citculum defcribere fic operzpre

Centr inferi, t1UM.Secctur itaque bifariam verungslacus a/b/& bre,in punétis quidem e/& fiper
bédicirauliin decimam primi.zquales er@t igitur a/c,e/b,b/f,& fc/adinuicem,per feptimi com-
uefligatio.  munem fententis:nempe zqualium laterum a/b/& b/c/dimidiz. Per trigefimipri.
mam rurfum ciu{dem primi,per punéti e,ipfis a/d/& b/c/parallela ducatur e/gsper

frautem punctum, ipfis a/b/ & c/d- parallela £/h, fecans eandem e/gy/in punéto k.
Para]lcfogramma funt igitur a/f;f/d, d/e,& e/c: necnon e/, £/g, g/h,& hre.Paral

- lelogrammorum autem locorum latera quz ex oppofi-

b ¢ t0, & anguli, zqualia funt adinuicem: per trigefimam-

: quartam ipfius primi. Parallelogrammi igitur d/¢, an-
gulus qui ad ¢, zqualis eft oppofito qui ad d:ipfius item

. esc/parallelogrammi angulus qui ad ¢, oppofito quiad

k ¢ itidem zqualis.qui autem ad ¢/& d/confiftunt anguli,

e
‘ rectifunt, per quadrati diffinitionem. Rectus eft igitur
' vterque angulus,qui circa punétum ¢.Haud diffimilicer
oftendetur, quod vterque angulus, qui circa fautg, vel

a d lvpunctum,re@us eft. Aequalis infuper eft k/h,ipfi asc,
, & k/f/ ipfi e/b: item kves ipfi b/f, &k/g/demum ipfi frc.
Atqui ase, e/b, b/ £,& f/c,funt zquales adinuicem: quz auté zqualibus funt zqua-
lia, & adinuicem zqualia funt, per primam communem fententiam.Q uatuor igi-
Abfolutio ps tUF K&/, k/g,& k/h,zquales {unt adinuicem.Centro ergo kiinteruallo auté k/c,
blematis. ©  vel k/fauc k/g,feu k/h,circulus per tertii defcribatur poftulatd e/f7g/h. Tranfibit
igitur ipfius arculi circunferentia,per eadem punéta e,f,g, b, ipforti e/g/& f/h/dime
tientium extremitates: cum quibus dimetiéeibus,ipfius a/b/c/d/quadratilatera,ad
re€tos (vt praoftenfum eft ) conueniunt angulos. Tangit ergocirculi e/f/g/h/cir-
cunferentia,vnfiquodgslatus eiufdem quadrati a/b/c/d,per decimafextz tertij co-
rollarium . Hinc per quintam huius quarti diffinitioné, in dato quadrato a/b/c/d,
circulus defcribitur e/f/g/h. Quod faciendum fuerat.

. I | Peifhwpe 8, - ° Pedbeas "
1 V.Eeir":‘a"u"o'ﬁp Tmféywvop,nu'ghop wpypa oz, : :

~~ | Problema o, Propofitio 9.
\__ Irca datum quadratum,circulum defcribere.

- ORONTIVS. €Efto quadratum a‘bsc/d, circa quod oporteat defcribere cir.
Vtcircunferi;, calum.Connectantur igitur a/c/& b/d reét lince, per primd poftulatum, in pun-
":.‘,‘21:;’3‘,'; &o e/ fefeinuicem dirimentes.; Et quonii per quadrati diffinitionem, zqualis eft

piatar, - abvipfibrc, &bsd/vtrique communis : binz igitur a/b/& bsd/trianguli a/b/d, dua-
bus d/b/&bc/ trianguli d/b/e/ funt zquales alteraaleeri:& bafis a/d,bafi d/itidé
zqualis. Angulus igiturab/d, angulo d/b/c,per oftauam primi eft zqualis. Totus
itag; angulus a/brc, bifariam diuiditur fubreéta bsd. Haud aliter monftrabimus

9
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qudd vnufquifg; reliquorum an%llorum quifub bsa/d,

bresd, & asd/c,bifariam itidem fubipfa b/d, & a/c/ reca *

b < dividitur.Angulus porrd asb/c, angulo bsa/d,per quat-
tum poftulatum eft zqualis: ncmp%:urlc&us re g)\ué

cem, per {eptimam communem fententiam. Acqualis

cftigitur angulus a/ b/ ¢,anguloe/ a/ b : & proinde 1.

N tus e/a,lateri e/ b, zlualc, perfextam primi. Eodem

prorfus modo oftendemus,e/c/ & ¢/ d/ reftas, tum ad-

. inuicem, tum ipfis e/ a/ & e/ b/ reétis lineis cozquati.

Quatuor igitur esae/be/c,& e/d,zquales funt adinuicem.Cétro igitur ¢,interual-

lo autem e/a, vel e/b,aut e/c, vel ¢/d, circulus defcribatur,per tertium poftulatum.

"T'ranfibit ergo defcriptus circulus per punéta a,b,c, d :quaj groptcr &ipfius circuli

circunferétia tanglet vniiqueng; angulum ipfius quadratia/b/c/d. - Perquarti igi-

tur huius quarti diffinitionem:circa datum quadratum a/b/e/d,circulus defcribitur.

Quodoportuit feciffe. | C
FoiAnpe 1y Peikaig 1. :

Izma\&g Tpiywrop ousioddoa , {xop kaTigap TR 7 1 Pdow yansy RumAncon

AowEs.

Problema‘ fo, Propgﬁtia 10,

10 ISofcelcs triangulutn céftituere, habens’vnumquenque eorum

ui ad bafin funt angulorum,duplum reliqui. _
O RON TV S.q@CHoc quzfitum,ad fuccedentiil propofitionum demonftratio-
nem,ita confirmatur.Sit data recta quzdam linea a/b:quz per vndecimam fecundi
ita fecetur in punéto c,ve comprehenfum fub tota a/b/ & fegmento b/ ¢/ rectangu-
lum,zquum fitei quod ex reliquo fegmento a/c/fit quadrato.Et centroavinternal
loauté a/b,circulus deferibatur b/d/e,per tertium poftulatum.Et per prim3i huius
quarti, in circulo b/d/e, datz re@t2 lincz 2/ ¢/ (quz non eft maior ipfius circuli fe-
midiametro)zqualis re&talinea coaptetur:fitgs b/d. conne@itirg a/d/& cd/linez
reéta,per %rimum poftulatum. T riangulum erit igitur a/b/d,atq; ifolceles:zqualis
eft enimabripfia/d,per quindecimam diffinitionem primi. Dico quod vnufquilg;

aucem zqualium funt dimidium, zqualia funcadinuies

Oftenfio pros
blematis, pris
oti fimilis,

Conftrudtio

Oftenfio pros
m. )

angulorum quiad bafin b/d,duplus eft reliqui anguli qui ad a.Circa enim triangu. blema

lum a/cd,per quintam huius quarti,defcribatur circulus a/c/d/f. Et quoniam per
conftruétionem,quod fub a/b/& b/c/cGtinetur retangulum,zquum eft eiquod ex
c/a/fit quadrato:& ipfi c/asdata eft 2qualis b-d, ab zqualibus autem reis zqualia
b defcribiitur quadrata, per corollariii quadragefimafex-

- tz primi.Cdprehenfum igitur fub a/b/& b//re@tangu.

lum, zquum eft i, quod ex b/d/fit quadrato. Atquib/
punétii extracirculum ac/d/fAufcipitur, ab eég; in cir-
culum geminz procidunt linéz rectza/b/&b/d, quarii
altera vtpote a/brcirculum fecat, altera verd b/d/ cadic,
eftg; fub tota difpefeéte & extrinfecus fumptabre/com.
prctcnfum rectanguld,zquale ¢i quod cx cadente brd/
fit quadrato.Cadens igitur b/d,tangit per vitimam ter-

Rurfum ghonid b/d/refta tangit circulda/c/d/f,& a c6-
ta&u d/extéditur re@a quadi linea ac/circulum difpefeens: angulus igitur b/dsc,
angulo /asd,(quiin alterno confittit fegmento)per trigefim fecundam terij, cft

3 ‘ L.

tij circulum a‘c/d/Af, in pi€to d/vtriq; circulo communi.
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®qualis. Quod fi vtrique zqualium angulorum addatur
comunis angulus a/d/c:totus angulus a/d/b, duobus qui
- fubca/d/&asd/cAunt angulis,erit per fecundam com-
munem {entétiam zqualis.Eifdem porro qui fubc/a/d/
&a/d/c/cotinentar angulis, exterior angulus b/c/d, per
trigefimamfeciidam primi cozquatur.Per primd igitur
communem fententid, angulus a/d/b,angulo bie/d/ eft
‘zqualis. Angulo rurfum a/d b,zquus eft angulus «b/d,
aut(fi velis) a/bsd,per quintd primizfunt enim ad bafin
b/d/ifofcelis tridguli a/b/d.Duo itaque anguli bre/d/ &
¢/brd,eidem anguloa/d/b/funtzquales:& ziualcs ro-

- pterea adinuicé,per primi communéfententii.Hinclatus ¢/d/lateri b/d,pet fextd

Laftrutioins
fcribendipens
tagoni.

udd infcris

ptu pentagos -,

ni fit 2quilas
tetum,

Jpfius primi cozquatur.fed cidem b/d,zqualis eft per conftruttionemascbinz igi-
tur a/c/& c/d,eidem b/d/funt zquales:& zquales itag; rurfum adinuicé,per eidem
primam cSmunem fententiam. Angulus igitur a/d/c,angulo c/a/d,per candé quin-
tam primi eft zqualis: & vterg; propterea dimidius ipfius angulia/d/b,ni angulus
asd/bseifdem angulis a/d/c/& c/a/d/zqualis iam oftenfus cft. Duplus eft igitur an-
gulus a/d/b,ipfius anguli qui ad a. Eidem porrd angulo a/d/b, zqualis rur{um cft

a/b/d:quz autem zqualia funt,eiufdem funt duplicia,per fextz communis fenten-

tiz conuerfionem. Eta/b/dvitag; angulus, eiufdem anguli qui ad a/duplus itidem
eft, Ifofceles ergo triangulum conftituitur a/b/d,habens vnumqueng; ecorum qui
ad bafin b/d/funt angulorum duplum reliqui.Quod facere oportebat. i

Polfhupa e, Peibedie .
. Te Top Robiymx wikhop, Termlyavop iabwA fgdy T kol iovydiop Ly ypdnlac
| . Problema 11, Propofitio 11
N dato circulo,pentagonum zquilaterum & zquiangulum de-
{cribere. | . o
O R ONTIV S.Efo datus circulus a/b/c/dse,in quo receptum fit deferibere
pentagonum zquilaterum & zquiangulum. Conftituatur per antecedentem deci

mam propofitionem, triangulum f/g/h: cuius vnufquifg; eorum quiad bafin g/hy
funt angulorum, duplus fit reliquianguli qui ad . Et per fecundam huius quardi,

in datocirculo a/b/c/dse,dato trian%ulo f/g/h,zquiangulum triangulum defcriba-

tur a/c/e:fitl; angulus qui ad c;angulo qui ad f/zqualis.Ciim igitur veerg;angulos
rum quiad bafin g/h,duplus fit reliqui qui ad f: erit & vterque corum qui ad bafin
a‘e,reliqui anguli qui ad c/itidemn duplus.Secetur itaque bi(}ariam,pcr nonam pri-
mi,vterq; angulorum qui {ub c/a/e/& a/e/€;productis in circunferétiam a/d/& e/bs
reétis:& conneftantur a/b,b-c,c/d,& d-e/linez reCtz,per primum poftulatum.Pen-
tagonum eft itaq; a/b/c/dre/retilineum:8¢ in daro circulo,per tertiam huius quar.
o0 v tidiffinitionem deferiptum. @ Aio primim, ¢ &zqui.
laterd.Nam angulus qui fuba/cre, simidius eft veriu(gs
~ zqualium angulorum qui fub c/aze/ & a‘e/c. fed anguli
c/asd'& dvase,ipfius c/ase:anguliitem ase/bs & brese,

~ ipfiusase/c/funt dimidium,feéti enim funt bifarii crases
 &a/e/c/anguli.Qu autem eiufdem,vel zqualium (unt
dimidium,zqualia funt adinuicé,pet feptimam commu
nemfententiam.Quing; igiturangulia/c/e,ase/b,bresc,
card,& drase, ad circBferentidipfius circuli confiftétes,

1X
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funt adinuicé #quales.In codem porrécitculo zquales anguli,in 2qualibus circun.

ferétijs {ubtenduntur,ctfi ad centrum, etfi ad circunferentiam deducti fuerint,per « -

vigefimamfextam tertij.Quing; ergo circunferétiz a/b,b/c,c/d,d/e,& e/2,2qual
funt adinuicem . In codem rurfum circulo, fub zqualibus circunferentijs zccllu:]::

retz linez fubtenduntur,per vigefimamnonam ipfius tercij. Acquales itags inuicy,

cem funt prafatas circunferentias fubtendentes linez re@=:& proinde a/b/c/d e/

pentagonum zquilatcrum. Dico tandem @ & zquiangulum.Quoniam circunfe Quédidé pe

rentia a/b,circunferentiz c/d/eft zqualis :fi verig; ®qualium addatur cdmunis cir.

cunferentia a‘e/d,refultabunt a/e/d/c/& brase/d circunferentiz,per fecundam cs. *aiaoguld

munem {ententiam inuicem zquales.Sub ipfa porro circunferentia ae/dre, dedu.
ctur angulus a/b/cfub ipfa autem b/ase/d,angulus b/e/d, & veergs ad circunferen.
tiam ciufdem circuli. Acqualis eft igitur angulus a/b/c, angulob, ¢/ d: fub zquali-
bus enim circunferentijs zquales deducuntur anguli, in codem potiflimi circulo,
etfi ad centrum etfi ad circunferentiam fucrint dedudti , per vi efimamfeptimam
tertij. Haud diffimiliter oftendemus,, reliquos angulos qui (ug cdre, & dren, &
¢/a/b,tum inuicem,tum vnicuig; ipforum asb/c/&bre/d/ coxquari. Acquiangulum
eftigitura/b/c/d/e,pentagonii.patuit ¢ & zquilaterum. In dato itag; circulo,pen
tagoni zquilaterd & zquiangulum dc(crip?lmus.Quod faciendum receperamus.

H Pesfhapx iy redborg B :
Egt Pp lobévi wuiihop,mvmiywropichmA &ty T Kol igvydiviop VY penlous.
| | Problema 12, - Propofitio 12.
Clrca datum circulum,pentagonum zquilacerum & zquiana
gulum defcribere. ‘

O RO NTIVS. €Sit rurfum datus circulus a/b/ ¢/ d/ e,cuius centtum £ circa
quem oporteat defcribere pétagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcriba-
tur in primis in ipfo circulo dato,pentagonil zquilaterd & zquidgulumasb/c/dre,
per antecedentem vndecimam propofitionem:& conectantur f/a,f/b,f/c,f/d,& fre/
femidiametri,per primum poftulatum.A punétis autem a,b,c,d,c,ad re€tos vtring;
{ufcitéeur angulos a/g,a/h,b/h,b/k,c/k,c/l,d/l,d/m,e/m/& e/g,per vndecimam pri-
miln dire@um igitur conftituentur g/a‘h,h/b/kk/c/ll/d/m,& mresg, per decimd-
quartam eiufdem primi: tangéntg; circulum datum, per decimzfextz tertij corol-
larium,in punétis quidem a, E,c,d,c.Conucnicntinfupcr ad punéta g,h,k,l,m. Re-
Gta enim a/b, incidés in g/h/& h/k/te@tas,dividit vtrung; angulum reétum qui fub
£7a/h/& h/b/f, efficitque propterea interiores & in eadem parte angulos a/b/h/&
h/a/b/duocbus re@is minores:neceffum eft igitur,re€tas g/h/& hvk/in infinitii pro-
ductas,tandem concurrere ad partes h,per quintum poftulatum. Haud diffimili-
ter oftendemus,quod h/k/& k/l/ conuenient ad punét
k,atq; k/l/& mvad punétum I, necnonl/'mv& m/g/ ad
punétum m:m/g/tandem & g/h/ad punétd g.Pentago
( nd eft igitur g/h/k/l/m:& circa datd circuld a/b/c/d,per

zquilatert. Coiungitur enim f/g,f/h,& f/k/reétx linez,

d  perprimii poftulatd.Rectigula igit'eriica/f/h/& h/f/b/

triangula.vnde per quadragefimafeptimi primi quz ab

g m  ipfis 1?/3/8( a/h/vtrag; filic quadrata,zqualiafunt ci quod

: - € 7 exf/h:& per eddé,quz ex £/b/&brh,cidé quod ex f/h/fit

quadrato zqualia. Qu igitur cx f/as & a/h/fidge quadrata,cis quz ex £/b/&b/hvfiic
1. iij.

Pentagoni ps
‘pofiti circuns

fextd huius quarti diffinitioné,defcriptd.qCAio iam ¢ & Qudd circun

et
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quadratis, funt per primam communem {ententiam zqualia: quorumid quod ex
E/eﬁ* xqualchg:r corollariii quadragefimzf{excz primi:nam f/a,ipfi

#b/zqualis eft,per circuli difhnitionem Reliquum igitur quod exa/bv fit quadra-
tum,reliquo quod ex h/b/per tertiam cémunem fententiam eft zquale: & (groindc
t/h,ipﬁ h/b,per idem zquatur corollarium.Similiter oftendetur ¢ a/g/ ipfi gre, &
/k/pfi k/creft xqualis: & confequenter ita deczteris. Rurfum quoniam a/f/ipfi

 f/breft zqualis, & t/h/vtrique cdmunis:duo igitut latera a/f/& f/h/ triangulia/f/h,

udd idg cir
cutcriptiipen
tagonom fit
zquianguld.

duobus h/f/& f/b/trianguli h/£/b, funt 2qualia alterum alterizbafis quog; a/h, bafi
h/b/zqualis. Angulus igitur a/f/h, angulo h/f/b/zqualis eft, per oftauam primi: &
vterque proinde,ipfius anguli a/f/b/dimidius. Eodem modo colligemus, angulum
a/f/g/dimidid fore ipfius angulia/f/e. Atquianguli a/f/b/& a/fre, zquales funt ad-
inuicem,per vigefimamf{eptimam tertij: nempe ad centrum f, fub circunferentijs
a/b/& a/e/inuicem zqualil‘))us deducti.Quz autem zqualium funt dimidium,zqua
lia funt adinuicem,pet feptimam communem fententiam. Aequalis eft igitur angu
. lus a/f/g; angulo a/f/ h: & retus fra/g, recto frash, per

quartum poftulatum ®qualis. T riangula igitur /f/g/&
Q_ a/f/h,habent duos angulos duobus angulis zquales alte
{ rum alteri.vndmg; latus a/frvtrigs cémunc,quod zquis
adiacet angulis : reliqua igitur latera, rcliciuis laceribus
zqualia, & reliquum anguld reliquo angulo 2qualé ha-
d b:Lunt,pcr vigefimamf{extam primi.Ac?ualis cftigitur
a/g/ipfi a/h,& tota confequenter g/h/ ipfius a/h/ dupla:

. g ! necnon angulus a/E/ ,angulo fh/a/zqualis-Haud aliter
€ oftendemus quod h/k,dupla eft ipfius b/h.Porrd a/h/&
h/b,zquales ‘Prxoﬁcnfz funt:quz autem zqualium duplicia funt, adinuicem funt
zqualia,per {extam cémunem fententii. Acequalis eft igitur g/h/ipfi h/k. Similiter
quog; demonttrabitur,quod cztera ipfius pentagoni latera,vtpote k/L,l/m,& m/g,
tum inuicem,tum vtrique ipfarum g/h/& h/k/funt zqualia. Aequilateri eft igitur
g’h/k/l/m/ pentagonum. @ Dico tandem qudd & zquiangulum . Quoniam cnim
zqualis eft a/h/ipfi h/b,& h/frvtriq; cdmunis:binz igitur ah/& h/f/eridguli ash/£
duabus f/h/&h-/b-tridguli f/h/b,funt 2quales altera alteribafis quog; a/fbafi f/bs
zqualis,per diffinitionem circuli. Angulus igitar a/h/fangulof/h/b,per o@au pri
mi eft zqualis. Totus itag; angulus a/h/b,ipfius a/h/f/duplus eft.Haud aliter mon-
ftrabitur,quod angulus a/g/fangulo f/g e/itidem cozquatur: totifq; a/gve,duplus
eft ipfius a'g/f. Anguli porrd a/g/f'& ah/f,zquales nunc oftenfi funt : quz autem
zqualium duplicia{unt,adinuicem funt #qualia,per fextam communé fententiam.
Aequalis eft igitur angulus a/g/e,angulo a/h/b.Similiter oftendemus,quod reliqui
anguli qui fub b k/c,& c:1/d,atq; d’m/e, tum inuicem, tum vtrique ipforum a/gre/
& a‘h ‘brrefpondenter cozquantur. A equiangulum eftitaque g‘/"n/k/l/m/ pentago-
num.Patuitqudd & zquilatcrum;dc’fcriptﬁrﬁq; circaa’bsc/dsescirculii. Circa da-
tum ergo circulumarbcd ‘e,pentagoni zquilaterum & xquiangulum defcribitur

8

g/h/k/l/m.Quod oportuit feciffe.

Podfhspe 1y, Peobiars .
Ie % fobip mrmbyovop,d Bip tobwA dbgsy s wod igwpdmop kikNop,ipypcloct.
I o Problema 13, Propofitio 13,
:1 N dato pétagono zquilatero & zquiangulo,circuld deferibere. 13
O R O N T IV S.€(Efto datum pentagonii zquilaterii & zquiangulii a/b/e/dre,
in quo expediat defcribere circulum.Secetur in primis vtergs angulorum asbre/&

K
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bsase/bifariam,per nond primi,fub rectis quidem lineis’a/f/& b/f: quas operzpre. Vt centriiin

tiim eft tandem conucnire. Angulus enim a/b/c,minor eft duobus re@is(nam alfis ﬁ:ﬁ:gﬁ'

a/b/& brc,in rectum conftituerentur)quapropter & angulus a/b/f, dimidius ipfius

anguli a/b/c,re€to minor cft. Et proinde bra/f,retoitidé minor. Hinc fit,ve re@a 2

a/b, incidat in.a/f/& b/f/lineas reas,efficiés in cad€ parte interiores angulos binise

rectis minores.Concurrent igitur,per quintum poftulatum a/f/&b/f/ in direGum

product2:idg; intra datum pentagonum. Angulo enima/b/c,opponitur latus dve:&

S c : &_C/d/Fatus,ipﬁ bsase/angulo.Re&taigitur a/f/in re€tum

extenfa,cadet in latus ¢/d:& ipfa b/f, in latus d/e: fefe in-

' uicem intta datum interfecantes pentagonum. Secét fe

57 N\ d igitur,& concurrant in punétof. Aio punéti f, fore cen-

: Y trum defcribendiin dato pétagonocirculi. Conneétan-

- tur enim f/c,f/d,& £/¢/linez rete,per primum poftula-
tum.Clim igitur a/b,fit zqualis b/c,& b/f,vtrique c6mu- uod inuens
nis:crunt bina latera a/b/& b/f/ trianguli a/b/f, duobus wmpun&ir,
lateribus ¢/b/& b/frtridguli c/b/f/alternatim zqualia: & f{"tf‘."?d:xi'

.4 w qui {ub 2quis lateribus cétinétur anguli 2/ b/ /& c/b/f, G
funt per coftructioné adinuicem zquales.Bafis igitur a/f, bafi f/c, & angulus b/a/f,
angulo brc/f,per quartd primi eft zqualis. Angulus porrd bra/f,dimidius eft ipfius
anguli brase, & ipfi b/ae,zqualis angulus b/c7d,per hypothefin.Quz autem inui-
cem z?ualia {unt,eiufdem vel zqualium dimidium cfle videntur: per feptimz c5-
munis {ententiz conuerfioné. Angulus igitur b/c/f,dimidiuc eft ipfius angulibrase,

& proinde anguli b/c/d: veliquus infuper angulus f/c/d, dimidius itidem eft eiufdé
anguli brc/d.Bifariam itaque diuiditur angulus b/c/d,fub re@ac/f.Nec diflimiliter
oftendetur,veerque reliquorum angulorum qui fub c/d/e/& d/e/a; bifariam difcin.
difub rectis lineis d/f/&e/f. Confequenter a punéto £ in fingula ipfius pentago-
nilatera,perpendiculares deducitur f/g,f/h,f/k,f/1, & f/m,per duodecimam primi.
Et quoniam triangulorum b/f/g, & b/f/h, angulus g/b/f/ zquus eft angulo f/b/h,
necnon & rectus b/g/f/reéo b/h/f/per quartum poftulatum zqualis,latus infuper
b/f/vtrique triangulo commune, quod fub vno zqualium fubtenditur angulorum:
reliqua igitur latera, reliquis lateribus zqualia habebunt alterum alteri, per vige-
fimamfextam primi. Aequalis eft igitur £/g/ipfi £h. Haud diffimiliter oftendentur
reliqua perpendiculares £/k, £/1,& f/m,tum inuicem, tum vtriqs ipfarum f/g/& £/h/
cozquari.Quinque ergo re¢tz linez f/g,f/h,f/k,{/1,& f/m,funt 2quales adinuicem.

" Centro itag; f, intcrua%lo autem £/g,aut f/h,vel f/k,feu f/laut fmcirculus defcriba Problematis
tur g/h/k/l/m, per tertium poftulacum. T'ranfibit crgo ipfius circuli circunferen. 3bfoluta rcfe
tia,per fingula punctag,bk,l,m. Etquoniam ab eifdem punéis g,h,k,l, m, eorun-
dem femidiametrord extremitatibus,dasi pentagoni latera ad rectos excitata funt
angulos : tanget propterea eiufdem circuli circunferentia fingula ipfius dati pen-
tagoni latera,per decimzfextz tertij corollarium. Circulus porrd in figura recti-
linea defcribi dicitur,quando circuli circunferentia,vnumquodg; latus cius in qua
defcribitur tangit:per quintam huius quarti diffinitionem. In dato igitur pentago
noa/b/c/dve,circulus defcribitur g/h/k/lm. Quod expedicbat facere.

l l reiampe - idh reddiore . k
' Eel # dovip mevmbywvop,8 Bip iohmAdbeip Te ko iawyduiop, kikhop wERE Pl

~ - Problema .14,  Propofitio 14
14 C Irca datum pentagonumaquilaterum & gquiangulum,cirs

culum defcribere.
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OR ONT IV S.qSitdatum enca‘gonum zquilaterum & zquiangulum a /bs
=~ ¢/dre, circa quod circulum dcfcrigcre it operzpretium. Secetur bifarid vterque

angulorum qui fuba/b/c/& brase,per nonam primi, productis a/f/& b/f/lineis re-

¢ ¢&isiquz veluti patuit in anteocdente decimatertia propofitione,cdcurrent tandem
Qug dproXis, g dinuicem intra datum pentagonum.Concurrant igitur rurfum ad pun&tum f.Pro
nie ,fg';‘;ﬁ?‘;’, ximam itaque recolligendo demontteationé, rurfpm oﬁcmﬂcrc licebit,cxteros an-
fiealone.  gulos qui fub b/c/d,c/dre, & dreva/bifariam fecari, fub rectis quidem fineis c/f,d/f,
& ¢/f: quemadmodim exipfa przcedente deamatertia
potes clicere propofitione. Et quoniam angulusa/b/f,
dimidium eft anguli a/b/c, & angulus bra/f,dimidia ip-
L d fius anguli bsase, funtq; per hypothefin angulia/b/c/ &
bra/e inuicé zquales:angulus igitur a/b/f, angulo b/a/f,
er feptimd comunéfentétii zquus eft:quz enim zqua
Eﬁ funt dimidifi,zqualia funt adinuicé . Etproinde latus
f/a,lateri £/b,per fexti primi,eft zquale. Eodé prorfui
modocécludemus,cxteras rectas lineas f/c, f7d,& /¢t
fibi inuicé, i verig; ipfard f/a/& f/b/cozquari. Qf:inq; crgolinc® rectz f/a,f/b,frc,
£/d,& fe,2quales {unt adinuicem. Centro igitur f,interuallo autem f/a,vel f{b,aut
f/c,vel £d,aut fre,circulus delcribatur a/b/c/d/e,per tertiii poftulatum. Venicc er-
go ipfius circuli circunferentia,per fingula punta a,b, ¢, d, e:tangétque propterea
vnumqueng; angulum dati pentagoni. Circa datumigitur pentagonum quila-
terum & zquiangulum a/b/c/d/e: circulus,pet quartam huius diffinition¢, defcri-
bitur.Qued faciendum fuerat. :
Poofohnuc y Ppéoeas e,
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I Problema  1g, Propofitio 15.
Ndato circulo,hexagoni zquilaterd & 2quidguld defcribere.

ORONTIVS. @Efodatus circulus asb/c/d/e/f, cuius centrum grin quo qui-

dem circulo oporteat defcribere hexagonum zquilaterum & zquiangulum. Coa-

Inferiptio pro Ptetur itag; in circulo a/b/c/dse/f,dimetiens ¢/£.Et centro f; interuallo autem f/g,
pofitihexago defcribatur per tertium poftulatum circulus a/g/e/h.Et quoniam prafati circuliin
. codem funt plano,communem habentes femidiametrum f/g,& centrum vnius in
alterius circunferentia conftituitur:fit vt vnus predi€torum circulorum,fit partim

intra reliquum,partim verd extra.Vnde ncocﬂ?xm eft,circulumasg/e/h,interfecare

datum circulum a/b/c/d/e/f: idg; per decimam tertijin duobus tatummods pun-
¢tis,vtpotea,& e. Com'uniantur igitur 3/g,& e/g/lincz rectz,per primum poftu-

c tum: & per {ecundum poftulatum, direté producan-

tur in punétab,d. Rurfum peridem primum poftula-
b d tum,conne@antur reétz lineza/b,b/c,c/d,d/e,e/f, & fa.
Hexagonum eft itag; a/b/c/d/e/f/retilineum:& in data
to circulo;per tertiam huius quarti diffinitionem,defcri-

Quad inferis tum. @Aioptimum ipfum fore ziuilatcrﬁ. Quoniam
ptumhexago & e punétum ‘gfocntn'l eft circuli a/b/c/de/faqualis eft igi-
num it =quis tura/g,ipfi g/f,per circuli diffinitioné.R urfum quoniam

punétum f/ centrum cft circuli a/g/ e/ hizqualis eft,per
candem circuli diffinitionem, a/f/ipfi f/ g- Bina igitur 2/
g/& a/f, eidé f/g/ funt zquales:& zquales propterea ad-
inuicem,per primam cémuncem fengétiam. Acquilaterd

o8
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cft igitﬁr ipfum a/f/g/triangulum:& proinde zquiangulum, per quintz libri. primi

corollarium. Etquoniam per trigefimamfecundam primi,omnis triangulitres an. "
guli funt 2quales duobus rectis:quilibet trium angulorum eiufdem tridgulia/f/g; -
vnum tertium duorumi re€torum comprehendit . Angulus itaquea/ g/ f, duorum  »

rectorum tertium-ft. Et proinde triangulum e/f/g, zquilaterum & xquiangulumes
eft:8angulus cdfequentur f/gse, vaum itidem tertium duorum reGtorum. Reéta
infuper a g, confiftens fuper rectd b-ezefficit duos angulos b/g/a/& a/g/e/ binis re-
¢is zquales, per decimam tertiam ipfius primi. quorum a/g/e duo tertia corun
dem duorum reori comprchcndit:rcliquus igitur angulusgb/g/a,vni tertio duo-
rum reGorum eft zqualis. Tresigitur angulib/gra,a/g/f, & f/g/e, vni tertio duo-
rum re&orum funt 2quales:& zquales ob id adinuicem, per primam communem
fententiam. Et quiadverticem igitur cofiftunt anguli b/g/c,cg/d, & drgre,cifdem
angulis,perdecimamquintam primi cozquantur: hoc eft,d/g/e/ipfi b/gra,& c/g/d/
ipfi a/g/fatq; b/g/c/ipfi fg/e. Hinc colligitur,fex angulos ad g/cétrum deductos
fore inuicem zquales. In eodem porro circulo zquales anguli , in 2qualibus cir-
cunferentijs fubtenduntur, per vigefimamfexcam tertij. Sex igitur circunferentiz
ab,bre,c/d,dre,e f, & fa,funt adinuicem zquales. Subzqualibus rurfum circunfe-
rentijs,zquales reétz lincz, per vigefiminoni tertij fubtenduntur.Sex itag; re&z
linez a/b,b/c,c/d,d e e/f,& £7a,fibi inuicem cozquitur.Acquilaterum eft propter-
ca hexagonum a/b/c/d/e/f. @Dico iam qudd & aquiangulum.Nam circunferen. Quéd idem
tia a-b, circunferentizc/ d eft zqualis: i addatur igitur communis circunferentia :‘ﬁfgg&g‘
d/e/fra:confurgent per fecundam communem fententiam,zquales circunferentiz 1 )
odre/fra, dresfrasb. Subipfa porro circunferentia c/dve/f/a,continetur angulus
asb/cfub ipfa verd circunferentia d/e/fra/b,angulus brc/d.  Anguli autem qui fu-
Fcr zquales circunfetentias in codem circulo deducuntur, fibi inuicem funt 2qua-
es,ctfiad centra, etfi ad circunferentias deduéti fuerint, per vigefimamfeptimam
tertij. Aequalis eft igitur angulus a/b/c,angulobsc/d.  Haud aliter méftrabitur,
quéd reliqui anguli ipfius a/b/c/dse/f/hexagoni, vtpote c/dve, dre/f; & e/f/a, tum
fibi inuicem, tum vtriq; ipforum a/bsc/& b/c/d/cozquantur. Aequianguld eft igi-
tur ipfum a/b/c/d/e/f/hexagonum. Patuitiam quod & zquilaterum, & ini dato cir
culo defcriptum. In dato igitur circulo a/b/c/d/es £/ hexagonum zquilaterum &
#quiangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit. S :
| o ~ Corollarium. .
€ Hinc fit manifeftum,quddhexagoni latus,ei que ex centro circulijin quoipfum
difcribicur hexagonum,eft zquale. -~ o ‘
i-;gltcm fi per pun@ta a,b,c,d,e,frectz ducitur lincz circulii ipfum contingentes,& vt circulo he

cii,illius dimetlétibus ad rectos cbuenientes angulos:he xagonumcirs
: caicribatur.

© Xagonum zctlilatcrum & zquiangulum circa datum cir-
g Culum defcribetur.quemadmodiim ex duodecima huius
\ quatti propofitione de pentagono, & obiecta figura vel

facilé deducetur. @[ Praterea,nec minus facilé in dato he De circuli in

xagono zquilatero & zquiangulo,circuld defcribere, & dato hexago
circunfcribere poterimus:per ea quz decimarertia & de- ne ac ciicus
cimaquarta propofitione, de pentagonoipfo przoftenfa friptione.
o ~ funt.Quod ex fupradiétis colligere oportebat.
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Problema 16,  Propofitio 16
-y . - 3 . .
| ,IN dato circulo,quintidecagonum zquilaterum & 2quiangu- 16
: . laum defcribere.

® 00O RON TV S.Sit datus circulus a/b/c’ dve, in quo receptum fit defcribere
quintidecagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcribatur in primis fuper da-
t2 quapiam re&a linca terminata triangulum 2quilaterum,per prim3 primi:quod
per quintz eiufdem primi corollarium eri¢equiangulum . Huic poftmodi trian-
lo, zquiangulum rurfum defcribatur triangulum in datocirculo a/b/c/dre, per
{ecundam huius quarti propofitionem:fitq; a/c . Item 4 piicto a,in codem circu-

loas b/ /d’ ¢, pentagonumzquilaterum & zquiangulum defcribatur a/b/d/ f/g,
Artifidofa Ia per videcimam huius quarti. Erit igitur triangulum a/c/c/zquilaterum, per fex-
'c:“g:gl‘."“d'i‘:f tz primi libri corollarium : cuius latus quodlibet, fubtendit tertiam circunferen-
uentio, tiz partemcirculi a/b/ ¢/ d/ e. quodlibet autem ipfius s b/ d/ £/ g, pentagonila-
: : tus fubtendit quintam eiu(dem circunferétiz partem.
Qualiumigitur partium vel fegmétorum , tota circuli
a/b/e/drescircunferétia eft quindecim: talium fegmen-
, tum a-b/crerit quing;, & vtrunque fé[gméu‘i ab/&brds
tri, & proinde totd fegmétd a/b/d, fex. Et quonid feg-
métiia-b/c/eft quingseerit reliqua pars c/d/fextd ipfius
a/brd,feu tertium ipfiusb/d,& totius propteteaasbrc/
dsescirculi quindecimum. Coniunéa igitur c/d/refta,
€ pet primi poftulatd, erit latus quintidecagoni in daco
circulo defcribendi.Cui fi zquales retas lineas,in dato
: circulo asb/c/d e,ab ipfo quidem punto d/verfus e/&
&inc/continue,per primam huius quarti coaptaueriserit in codem circulo defctie
Hdemaliter. ptum quintidecagonum zquilaterum . @ Poterunt & fingulorum quindecimfeg-
mentorum diftintiones,per ipfius pentagoni zquilateri & zquiguli,in dato cir-
culo a/b/c/d/e,geminatam rurfum deferiptioné obtineri, punétis quidem c/& e:&
comparatis inuicem fegmentis,demonftrativéconcludi. Quemadmodim ex ipfa
Quoddefcris licet infpicere figura. [Aio iam qudd ipfum quintidecagonum zquilaterum,eft
P quintides zquiangalum. Quibuflibet enim angulis, fub duobus quibufuis ipfius quintideca-
q..ﬁ:::-&’, Ge goni Jateribus ad circunferentiam comprehenfis , #quales fubtenduntur circunfe-
Zquiangulil. rentiz:nempe egmentorum inuicem 2qualium tredecim , qualium totus circulus
eft quindecim.In codem porrd circulo,anguli qui fuper zquales citcunferétias de-
ducuntur, fibi inuicem funt zquales, etfiad centra, etfi ad circunferentias fucrint
. deduéi,per vigefimamfeptimam tertij. Acquianguld eft igitur ipfum a/b/c/d’es
uintidecagonum.Patuit qudd & zquilaterum, & in dato circulo defcriptum. Tn
toitaque circuloa/b/c/dre, juintidccagonum zquilaterum & zquiangulum de-

feribitur. Quod tandem faciendum receperamus. Corollarium.

@ Qudd fiper fingulas fegmentorum & angulorum quintidecagoni diftin&tiones,
- pedtz ducitur linez circulum ipfum contingentes, & ad retos angulos cum pro-
dudtis & centro femidiametris conuenientes : quintidecagonum zquilaterum &
. aquiangulum, citca datum circuld dc(éribctpr. quemadmodum duodccim; hui}r_s
quarti propofitione,de circunfcribendo tradidimus pentagono. @ Haud diffimili-
tet,per ca qu decimatertia & decimaquarta eiufdé quarti propofition, de péta-
gonis oftena funt:in dato quintidecagono zquilatero & zquiangulo, circulum de-
fcribere,ac circunfcribere licebit. :

P ®Quartilibri geometricori elementord, FINI 5.2
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ris,In Q uintum elementorum Euclidis,Demonftraciones.
@Diffinitionum elucidatio non afpernanda.

ORONTIVS.

OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTE,
cedentibus libris,quantitatis continuz qualitatem,illiti{qs dimenfios
nes aperte demontftrauit:iam binis fuccedentibus libris,magnitudiné
g9y | rationes,atque proportiones,acutiffimis profequitur oftenfionibus:
Mt Huius itag libri quinti fcopus eft,de proportionibus in vniuerfum
pertra&are:fingula enim qug in eo demdftratur,nd foliim ad geome
| tricd videntur {pe@tare contéplationé, fed cdmune aliquid habét cum
; % Arithmetica,8 Mufica,&cum do&rinis omnibus que fub mathemas
tica traditione cSprehendfitur.Verim quonii de proportionibus futurus eft fermo,propor
tio auté rationd videtitr effe fimilitudo:de rationibus, quibus ipfa cSponuntur proportios
nes,in primis tractandii eft.prius enim oportet agnofcere fimplicia,§ cGpofita. Cim igicur
binz magnitudines inuicé cSparantur:hz proculdubio aut zquales,aut inzquiles offendiis
. tur Proprii enim quantitatis effe diffinit A riftoteles,fecundi eam zquale,vel inzquale dis
ci.& huiufcemodi cGparatio,habitudo dicitur:qui Euclides, ad veterii imitationem,rationé&
adpellat. Ipfz auté magnitudines,termini tunc vocitatur: illa quidé qua alteri refertur, ans
tecedés:reliqua verd,confequens,ad quam fcilicet alterius fit coparatio.Id porrd,quo altera
diftat i reliqua:differétia proprié dicitur. €Quotics itags propofitz & adinuicé comparatz
magnitudines,fuerint inzquales, & minor metitur maioré, hoc eft,aliquotiens fumpta,feu
- per datum aliquem multiplicata numerum, ipfam maiorem reftituit magnitudinem : tunc
minor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur: quam vulgus peculiari nomenclatura, iuxta
multiplicationis numerum, multiplicatizam feu quotam partem eiufdem maioris adpellac.
Qua ab Euclide ita primim diffinitur, ' '

EXYKAEIAOY XTOIXEION PEMPTON.
@Mig®- ¥4 piyetos l.uji@uc,'zb {Axorop 'ﬁ? pa'gouc,ﬂ'mp woeroepus B 73 F§Zop.

1 Pars eft magnitudo magn_itudinis minor maioris,quando minor

metitur maiorem. L
Vtpote,binis magnitudinibus datis,quarum altera bipedalis,altera verd fextupedalis exs
iftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,fextupedalem metitur magnis
tudiné:idcirco bipedalis magnitudo,pars eft ipfius fextupedalis magnirudinis,& tertia pars
ciufdem fextupedalis peculiari difcretione vocatur. €@Ipfa porrd maipr magsitudo, quam
minor fuprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur magnitu.
.dinis;hec eft,multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel.ex multiplici
ciufdem minoris repetitione confurgens,Hinc dicit Euclides.
QroRamidaiop §,7 pasop B ihdoroBr,Smep kamepiTou azsd 7 iNaTo@-.
2 Multiplex autem, maior minore,quando eam metitur minor.
Vtin przaffumpto nuper exéplo,fextupedalis magnitudo multiplex dicit ipfius bipedalis
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«=» magnitudinis,vtpote,q multotiens,hoc eft ter, eandem bipedalem contineat magnitudiné,
feu quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea {extupedalis, triplex ipfius bipes
. dalis peculiari reftritione vocatur.€fCim autem minor magnitudo aliquotiés fumpta, feu
b adgrega multiplicata, plus aut minus efficit,quam fit ipfa magnitudo maior:n8 quota, fed adgregas
®®iua pars ipfius maiotis videtur effe magnitudinis,ex quotis fcilicet partibus adgregata,ab
ipfarum partium quotarum tum niumero, tum qualitate denominanda. Veluti quadrupes
Exemplum.  dlis ad {extupedalem relata magnitudiné’, adgregatiua pars eiufdem fextupedalis dicends
eft magnitudinis.Componitur enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus,quarum ques
libet tertiam fextupedalis partem efficit:hinc bipartiens tertias eiu{dem fextupedalis ?eno
Comenfarabi minatur.€@Quz igitur adinuicem comparatx magnitudines, cGmuni aliqua metiuntur mas
{:: 3“ rationa onitudine: commenfurabiles, feu communicites,& rationales adpellantur.Cuiufmodi funt
dines 5™ omnes numeri, 4 binario in infinitum diftributi,quos indifferenter metitur vnitas: omnes
infuper ad numeros relatz magnitudines, determinatam inter fefe rationem vel habitudis
I";‘.}mmﬂ}ﬁ' nem obtinentes.Quibus autem non accidit aliqua & per numerum exprefla menfura:incs
:i'o': :l’cf‘ ia menfurabiles,& incommunicites,irrationaléfve dicuntur magnitudines, quarum habitudo
) determinatis non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati geometrici.
Ila igitur rationalium vel irrationalium,feu cSmenfurabilium & incomenfurabilium ma-
gnitudinum comparatio, vel habitudo,ratio (quemadmodiim fupra diGtum eft )3 veteribus
adpellatur:qua ab Eudide in hunc modum diffinitur, :
€AeyD- 5 dWo pepadGp Suopevip i name wxNixdTHTR T ERNAX ik )targ,
Ratio eft duarum magnitudinum eiufdem generis aliquatenus 3

adinuicem quzdam habitudo.

uginuicem _ Sola enim vniuoca veniunt inter fefe comparanda,vtpote,numerus numero, linea linez,
coparantur.  fuperficies fuperficiei,folidum folido,fonus fono,tépus tempori,velocitas velocitati,& qug
) funt huiufcemodi. Inter ea enim qu¢ diuerforum funt generum,nulfa videtur accidere com
Ratio -~ paratio. @Offenditur autem ratio inter numeros abfolut? confideratos, quam arithmeticd
A“»'h""_““" nuncupamus rationem:intérve fonoros,hoc eft,ad fonorum hormoniam relatos numeros,
g :om‘a " quz harmonica ratio dicitur: vel inter abftraltas tum a materia,tum 3 numero magnitudis
) " nes,qua ratio geometrica propri¢ nominatur. ngcun&:: Iorrb rationes inter igfos ins
_ ueniuntur numeros,ezdem inter fingula continuorum oftenduntur genera:at non ¢é diuers
fo.Arithmetica fiquidem ratio,tantummodd rationalium videtur effe magnitudinum:geos
metrica verd , tam rationaliii quim irrationalium contemplatur magnitudinum habitudie
nem. Quacung infuper rationis diuerfitates vni continuorii accidunt generi,vtpote lineis:
cxteris continuord videntur euenire generibus,fuperficiebus inquam & folidis. quod ipfis
. non folet accidere numeris.Idcirco de geometrica, & veluti principatum obtinéte ratione,
Ratio-  hoc loco tractare principaliter intendit Euclides. @Duplex eft autem ratio geometricazaltes
i’q""'“."‘f.f ra quidé zqualitatis,cuius differétia nulla eft:altera verd inzqualitatis,cuius rationales fpe

nzqualitatis cies funt quinae: idé Gimoli SRE . : .
quing: tres quidé fimplices,vtpote multiplex,fuperparticularis,& fuperpartiés:&
duz ex eis cSpofite, fcilicee multiplex fuperparticularis,8 multiplex fuperpartiens. Primd
igitur dotrina fimplicium, poftea cztera in vniuerfum perfcrutitur rationum diferimina:
debet enim fimplicium do¢trina, in omnibusdo&trinam pracedere compofitorum. @Muls
Ratiomultls tiplicem itags folemus adpellare rationem, quoties maior magnitudo minorem (vti fuprad
plex. ditum eft)pluries & adzquate comprehédit magnitudinem: qua in duplam vt quaternarij
ad binarium, triplam veluti fenarij ad ipfum binarium, quadruplam vt duodenarij ad ters
_ narium,& deinceps ita quantumlibet fubdiuiditur,prout maior magnitudo bis,ter,quater,
Superparticu pluriéfve minorem comprehendit. Superparticularis auté ratio dicitur,ciim maior magni
laris catio.  tydo minorem femel,& quotam infuper minoris partem continet:quz fefqualtera dicitue
vt ternarij ad binarium, aut fefquitertia veluti quaternarij ad ternarid, vel {efquiquarta vt
quinarij ad quaternarium,8 relgpondc'ntg'r ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mino
. ris magnitudinis partem,vel tertiam, aut quartam, alidmve quotam partem efficit, a data
Ratio fupers guouis numero denominatam. Superpartientem verd rationem adpellamus,quoties mas
PAMBCHS:  jor magnitudo minotem itidem femel comprehendit, & contingentem praterea vel adgre
gatiuam eiufdem minoris partem,ex quotis ipfius minoris partibus compofitam: qu vas
_ ria,pro riumero ac ratione partium, fortitur difcrimina. Alia enim fuperbipartiens vertias
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dicitur, vt quinarij ad ternarium: aliz fupertripartiens quartas, velut feptessarij ad quaters
sarium:alia verd fuperquadripartiens quintas, veluti nouenarij ad quinartif,& deinceps ita
fine ftatuyvocitatur.  Hinc facil? colligitur,vtriufgs cSpofitarum rationurh diffinitio. Mufs
tiplex enim & fuperparticularis ratio dicitur,ctim maior magnitudo minor€ pluries,& quos
tam infupér eiufdem minoris partem comprehendit.Multiplex deniq & fuperpartiens ra
tio nominatur , quoties eadem magnitudo maior, minorem itidem pluries , & partem vl
tra non quotam, fed ex quotis eiufdem minoris partibus adgregatam continet. Quar tum
pro varietate multiplicis,tum pro veriufque & fuperparticularis & fuperpartientis diuerfis
tate,in varia,&(fi liceat dicere)infinita compofitarum rationd partiuntur difcrimina. Cas
terx autem ab his miagnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramus:furde
irrationaléfve nuncupantur. Porrd hzc omnia velim intelligas, dum maiores minoribus
comparantur magnitudines: nam fi minores ipfis maioribus comparétur magnitudinibus,
fubrationales erunt minores maioribus.Hinc talium magnitudinum rationes,{ubmultiplis

ces,fubfuperparticulares,{ubfuperpartientes,fubmultiplices fuperparticulares,& fubmultis
plices fuperpartientes,pro ratione atque tran{pofitione terminorii,adpelidtur. €Cuiuflibet
autem fuprafcriptarum rationii cum alia quauis fimili ratione cSparatio vel habitudo(non
vt magnitudo magnitudini, fed vt hz¢ ratio cum illa ratione comparatur) proportio dicis
tur:cuius hzc eft fummaria difhinitio, '
QAvehoyia 3 Earp,i T6p Nywp b poiéme.

4 Proportio vero,eftrationum identitas. -

Hoc eft, duarii pluritimve geometricarfi rationii fimilitudo.vt fi dupfam duplz,fchlia‘(t
teram fefqualtera, pluréfve duplas,aut fefqualteras , & alias quafcunque fimiles rationes
inuicem comparaueris. Nam
rum inter datos numeros obferuatam progreflionem:nihil ad prazfentem do@rinam. Nes

que de ratione mufica, quz potius harmonia quzdi effe videtur:vtpote,quz fit clim obfa- -

tis tribus numeris,quam rationem maximus obtinet ad minimum,eam quogg feruat diffes

109

arithmetica ratione , quam vocant zqualium differentias ..
4
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rentia maximi {upra medium ad differentiam medij fupra minimum , in fupra fcripea ras -

. tionum fimilitudine minime confiftens. Sicuti enim arithmetica progreffio, 4 mufica difs
ferre perhibetur harmonia : fic & geometrica proportio ( quz fola peculiari nomine pros
portionis venit adpellanda)ab vtraque diftinguitur. €Eft aurem geometrica proportio aut.
continua , aut difcontinua . Continuam adpellamus proportionem , ctim datis quotlibet

eiufdem generis quantitatibus,omnium antecedentium ad proxime fuccedentes cStinuata . e
feruatur rationis habitudo:fic vt prima foliim antecedentis,vitima verd c6fequentis,inters -"™*

mediz autem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpote ctim prima ad fes
cundgm eam feruat rationem,quam fecunda ad tertiam, & rertia ad quartam , & deinceps
ita quantumlibet. Quacung igitur continua proportione ligantur , eiufdem oportet effe,
generis:propter neceffariam cuiuflibet antecedentis cum fuo confequente refpondentiam,
& continuidam inuicem cSparabilium habitudinem,fiue relationem. @Difcontinua verd
proportio,fit:cym oblatis quatuer,pluribifve quantitatibus,prima ad fecundi eam habet
rationem,quam tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& confequentur ita quantumlibet.
Huiufcemodi nang ratieni firmilitudo,vel identitas,proportio, ed difcontinua vocitatur.
confequens enim primz rationis,non fit antecedens fecundz:necp item confequens ipfius
fecundz,in tertiz rationis continuatur antecedés velut ipfi cStinuz diximus euenire pros
portioni. Poffunt itaque genere diuerfa, difcStinua inuicem proportione colligarizob fins
gulorum antecedentium,ad fingula confequentia, {eparatim fattam comparationé. Eadem
nanque ratio. inter duos accidens numeros : poteft fimul inter duas -liﬁgafc, bind{ve fupers
ficies,aut alias quafuis inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difcon:
tinuam proportionem fub pari femper terminorum comprehendi numero:continud verd
tam parem,quam imparem admittere terminorum feu quantitatum multitudinem.
@abyop Uxdp 7E5s EMNAx peyibn Nipifou,i FvvaTox mRe@ARTXSglve &M ihwp Z6Dixdy.
$ Rationem habere adinuicé magnitudines dicuntur,quz pofflunt

multiplicacz inuicem excedere. - | |
Poft ipfius rationis,atq proportionis adfignatas diffinitiones: defcribit c5fequéter Eus
clides,qualiter inuicem comparatx magnitudines ration€ habere dicitur. Clim igitur tam
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raﬁomﬁumquhn;imﬁonaﬁum hic perferutentur magnitudind habitudines , & ipfa irras.
tonalium magnitudisum habitudo,tum nobis,tum ipfi nature fic ignota,denominationem

* *» abaliquo non valeas accipere numero: coaltus eft Euclides(vt generalem quandam ratios

Exempham;

" nalium & irratienalitm prafcriberet diffinitionem ) ad oSparatarum inuicem magnitudis

" edim confugere multiplicationé,hoc eft, per ipfarum magnitudinum zque multiplicia difs

. finire, qualiter. magnitudo alteri comparata magnicudini rationem habere dicatur . Si igi»

tur magnitudo. ymagnitudini b/comparetur , & ambz zqualiter multiplicentur , hoc eft,

. . - ambarum fumantur 2qué multiplicia,c/quidem ipfius a,& dr

oL /€T ipfius b: quam rationem habebit multiplex ¢/ad multiplex d,
(! g :___1 -7+ . camleruabit & asmagnitudo,ad bymagnitudinem. Quali igno.
od - ‘  tainter /& bidifferentia,per multiplicationem ipfard augeas

Notandum.

< aep & &uTd Ay peyin Nyeran dvouymp&ropmeos RluTd) opyuod TpiTop by TiTmegfop,,

: | tur magnitudinum:& in rationis ignot nos inducat agnitios
nem. Tanta fiquidé multiplicium cii fubmultiplicibus,feu partibus inuenitu effe fraternis.

tas:vt ipfg 2qué multiplices magnitudines n6 poflint aliqua rationalé aut irrationalé inter.

fefe habitudin€ obferuare, quin ea fimul partibus accidac fubmultiplicibus, & & contrarie.-

8roey 1ée 7 mpbiry w) rpivs iodxis mMawALTIX,TEY T PEUTipS Kol TETRPTS 0GKIS TOA-
AaaAaatug,uad’ Samiovouts ToRx@AXTID ROp L TEP optraTied,i G LRGN Epee 1Ge iy
i Gpoe zbpiyn AugBivaoe worc Awhae. | .
Incadératione magnitudines dicitur effe,primaad fecund & ter

tiaad quarti:quido prime & terti¢ eque mulciplicia,fecid¢ & quar

~tgzque multiplicia, iuxta T.xiuis multiplicationé vtrag; verigs vel

.vna excedit, vel vn zquales funt, vel vna deficiat fiptz adinuicé..

uz magnis  Oftenfo qualiter magnitudines rationé habere adinuicé iudicentur:diffinit refpondenter
tudinesin €as Eyclides,quonam inodo magnitudines ipfg fimilem videdtur obtinere rationé,habitudinifs

dem ratione
confiftant.

Notandum.

Diffinitionis
clucidatio.

Exemplum.,

ve nancifcantur identitatem. Quz diffinitio non potuit per alicuius prazcedentium quing
rationalium fpe cierum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis,aut fuperpars
ticularis, aut {uperpartientis,vel multiplicis fuperparticularis, vel deniqg multiplicis fupers
partientis deferibi fimilicudinem:propter furdas (vt vocit) irrationalidi magnitudinum has
 bitudines, quarum deno minationes exprimi non poffunt. Confugiendum ergo fore exis
ftimauit Euclides,ad con tingentem zqué multiplicium habitudinem, tam continud, quim
{eparatim fataeariidem magnitudinum refatione. Nam in proportionibus ficuti anteces
dentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia,mutuam quandam inter fefe vidétur habere
relationem: haud diffimiliter ipforum antecedentium, pariter & c5fequentium 2qué muls
tiplicia, juxta quamuis multiplicationem coaflumpta,fraternia quadam rationum colligans
tur fimilitudine, atque @ diuerfo : tametfi alia inter ipfa 2que multiplicia , ab ea qua inter
partes offenditur fubmultiplices, contingat plerunque rationum identitas. ng% auté ex
multiplicium proportione,earundem partiii, fub multipliciimve magnitudinii proportio,
vel & contrario fubfequatur:fuccedentibus oft§détur propofitionibus. prius enim diffinire,
quim diffinitorum concludere neceffitatem eft operzpretium. €Ctim itaque fimilitudo
rationis,binarium ad minus rationum, & ptoinde quaternarium magnitudinum videatur
exoptare numerum:ait Eu clides,magnitudines in eadem effe ratione,prima quidem ad fes
cundam,& tertia ad quartam:quando primz & tertiz,hoc eft antecedentifi magnitudinum.
fumptis zqué multiplicibus,& confequentium itidem magnitudinum, feciid videlicet &
;]uartz » 2qué multiplicibus etiam in4lia quauis ab antecedentium multiplicatione) coafs
umptis, multiplex prima ad multiplex fecfidz eam feruat rationem,quam multiplex-ters
tiz ad multiplex quartz:fiueipfa ratio majoris , aut minoris extiterit inzqualitatis. Hac
enim de exceffu,vel defeftu proportionali veniiit intelligenda. Velutex obiefta numeros-
rum potes colligere formula.Inquanus-fa[b{ic|d e
meri dati fint a,b,c,d:& ipforum a/& ¢, [12] 6 [ 84 | Nu.difcontinué proportionales.
primi inquam & certij zque multiplices e[ g || f . :
e,f,nempedupliznumerorum autem b,d, {3317 8[[18[12| Aeque multiplices.
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hoc eft fecundi & quarti 2qué itidem multiplices g,h,vepote tripli. E¢ qtionid multiplex e/
ad multiplicem g/eam habet rationem, quam multiplex f/ad multiplicem h (vtrobigs enim
fefquitertia) neceflum eft primum numerum a/ad {fecundum numerum bseam fimul obfer,
uare rationem,quan tertius numerus ¢/ad quartii d,nempe duplam.Haud aliter de magnis
tudinibus, fiue continuis intelligico. € Hinc fit,vt in continue proportionatis, vbi videlicet
confequens primz rationis fit antecedens fecunda,{umenda fint 2qué multiplicia fingula:

e continud
roportionas

rum magnitudinum iuxta eandem multiplicationem;hoc eft,aut fimul wripla,aut fimul quas libus.

drupla,&c.propterea @ fecida magnitudo,ipfius tertiz fimul fungatur officio, & geminas
tentia magnitudines reprafentet. Vtdatis in exemplum a,b,c,numeris: quorum zque

albjc] | multiplices fint d,e,f,vepote tripli,d/qui
8|4 | 2| Nu.continud¢ proportionales. dem ipfius a,& e/ipfius b,atqy fripfius c.
7 Si multiplex d/ad multiplicé e habueric

eam rationem, quam idem e/ ad £: tunc

: a/primus numerus ad fecundum b/ eam-
fimul obferuabit rationem,quam idem numerus b,acf tertiii c. quemadmodum ex ipfa nus
merorum potes elicere defcriptionesin qua tam'dati numeri a,b,c, § eorfidem numerorum
&qué multiplices d,e,f,fub dupla inuicem ratione proportionantur.

24]12| 6 | Aeque multiplices.

@1 &% Top GeuTip ExovTme peyifn AopopyaciciAopop kaheddo.
Eandem autem habentes rationem magnitudines, proportionas
les vocentur. - ,

Cam enim proportio rationurn fic idétitas: fic vt magnitudines,qua in eadem offendens
tur effe ratione,vel inter quas rationum offendetur fimilitudo(fiue continua, fiue difcontis
nua efufdem rationis obferuetur identitas)proportionales adpellentur.

Gomep & 7 ivdmig MR adiwp P ply B medrs mAawALa0p “abpixy ¥ B Adirips
mRawA0is, > I F 70i78 mORC@Ad0p) ph ZEPixn T 78 Tidkoas mMawAnots,riTs b
meGrop wes T dHurigop pegove Népop Exsp Aigifau,itd » BiTopmde » TiqeeTop.

(ltllando verd 2qué mulciplicid mulciplex primi exceferit mul-

tiplex fecundi , multislex autem tertij non excefleric multiplex
quartiztunc primum a {fecundum maiorem rationem habere dis

cetur,quam tertium ad quartum.

Quemadmodum datarum magnitudinum continuam vel difcontinuam proportionem,
ex coaffumptorum 2qué multiplicium, & ordinatim comparatorum proportione pendere
diffinitum eft-haud diffimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio,ex fus
prafcripto modo fumptorum xzqué multiplicid difproportione, verfa vice colligitur. Eft
enim difproportio,rationd diffimilitudo:vtpote,quando prima magnitudo ad fecundd ma
forem vel minorem rationem habet,§ tertia ad quarcam.Huius itaque diffinitionis hac eft
fumma. Si quatuor oblatarum magnitudinii coafflumantur 2qué multiplicia primz & ters
tiz,atq fecundz & quarte , & multiplex-prima ad multiplex fecundz maiorem rationem
habuerit,§ multiplex tertiz ad multiplex qiartz:tunc prima magnitudo ad fecund maios
rem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quartd:& fi minoré,minoré. Et proinde
rationum fubfequetur diffimilitudo,ergo difproportio: fiue ipfz magnitudines continua,
vel difcontinua ratione,feu relatione terminorum inuicem conferatur. Quorum exempla
dare,inutile iudicamus : vtpote , quz i contraria proportionalium interpretatione colligi
vel facil® poffunt.

@Avahoyin 3 o8 Biodp Sgoig iAayisorg Bhip.

9. Proportio autem in tribus terminis ad minus eft.

Exemplum,

Diffinitio
pom‘oualig.’

Ithproportios

naliii magnis

tudinum glnﬂ
itio.

Difproportio

Diffinitionis
Interpretatio

De continua velim intelligas proportione.Ciim enim proportio rationii exiftat fimilicus

do:operzpretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratios
nes,& proinde terminos quatuor,duo inquim antecedentia & totidé confequétia. Et quos
niam in proportione continua, confequens primz rationis fit antecedés fecunda,in difcon
tinua verd minime : fit vt continua proportio non poflic confiftere in paucioribus tribus

k.ij.
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terminis,difcontinua autem in paucioribus quatuor.Hi funt ergo*numeri terminorum mis
e=  nimi,inter quos videtur accidere proportio:maximi verd,nufqua dabiles funt,vtpote,quos
oniam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum.. -
o QOTap Tpin pryidn kvdNayop ¥y P HpGTOp MG P TEiTop, SimwAnafore Aopop Ex@p ApeTarry
Nreg m€90 P dluTegop.Omey § Tiorage pepiby wdhoyop » mpdTop mSs P TiTAop, TeiTAR
. alovae Noyop Exap Nepamy, i D alds > duiTBPop,kj e ifllsivi wAGop,iawe &y i dwehoyia wdpyy.
u rationz Q uando tres magnitudines proportionales fuerint:primaad ters 10
habeat prima . :

magnimdo  tiam duplicé rationem habere dicetur,quim ad fecundam.Q uan
P

ad vitimi in

cetinué pro» dO autem quatuor magnitudines proportionales fuerint: prima
portional®®. o d quartam triplicem rationé habere dicetur, quim ad fecunds, -

& femper ordine vna plus,quoufg; fit abfoluta proportio.
Hic diffini¢t Euclides quam rationem habeat prima magnitudo ad vitimam,in continug
proportionalibus. Senl%s itag diffinitionis eft,qudd in proportione continua ratio extre
- marum magnitudinum,ex fingulis rationibus in eadem occurtétibus proportione inuicem
Vbitres ¢ -comgo-ﬁtis generatur. Hinc fit,vt in minima proportione, qua fub tribus oomprchenditut
tim magnai:: terminis,prima magnitudo ad vitimam duplicem rationem habere dicatur,quam ad fecun
dines propors dam,hpc eft,ex ipfis duabus rationibus fimilibus, prim¢ inquam magnitudinis ad fecundd,
tionales. & eiufdem fecunda ad tertiam inuicem compofitis,vel altera earum duplata confurgenté,
Multiplicandi funt igitur ipfarum rationum denominatores adinuicem : producetur enim
optatz rationis denominator.quemadmodim feciido capite, libri quarti noftre docuimus
Arithmetick.& quinta diffinitione libri fexti clarius oftendemus. Sint exempli caufa obies
Exemplum. g numeri a,b,c,fub dupla ratione proportionati.vtraque igi
tur ratio a binario denominatur numero.Bis autem duo effis ] b o .

ciunt quatuor:a quibus ratio primi numeri ad tertidi, hoc eft,
a/ad c/denominabitur. Erit ergo primi ad ipfum tertium ratio
Vbi quatuor quadrupla, feu primiad fecundum duplicata. €Porrd fi quar

magnitudi»  tuor extiterint magnitudines cotinué itidem proportionales:

nes continué prima ad quartam triplicem rationem habere dicetur,quam ad fecundam;hoc eft,ex tribus
ﬁ“r‘;.:; P - rationibus,primz quidem ad fecundam, & fecundz ag tertiam, atq tertiz ad quartam ges
portionales. i\ eratam. Sed animaduertas oportet,quod in trium aut plurium rationum compofitione,
operzpretium eft ex duabus primis viiam efficere rationem,& ex illa confequenter & fucs
cedente tertia vnam rurfum conftituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum ration -
Exemplum. multitudine. Dentur in exemplum quatuor numeri continue proportionales d,e,f,g, fub
pupla itidem ratione diftributi . Qualibet igitur trium ratios 4 s . 2
num, 2 binario rurfum denominatur numero. bis auté duo, d e £ £

efficiunt guaruor,quz oftédunt primum numerum ad tertii, \_~
vel fecundum ad quartum,quadruplam obtinere rationem:bis
autem quatuor,reftitudit oto,a quibus otupla ratio denomis

natur . Aio itaque eundem primii numerum ad quartii,octus

plam feruare rationé.quz non propterea primé ad fecundum triplata ratio vocitatur,quod
ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda:fed quoniam ter in eadem propor
tione reperiatur,ex qua quidem triplici ratione,extremorum ratio fuprafcripto modo con
furgic. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,{i eam rationem qua eft primi
ad tertium,vel fecundi ad quartum, per rationem eiufdem primi ad fecundum multiplicas
ueris.Vtraque enimin przaflumpto numerorum exemplo eft quadrupla: quz in duplam
Vbiquinque duda, reftituit o&uplam. €Quadd fi quing magnitudines cotinue fuerint proportionales,
vel plures fue 1rima ad quintam quadruplicem rationem habere dicetur, quam ad fecundam:fi fex,quin
RNtMagutls ¢y olam,& confequenter ita,vna femper ordinatim adiun&a ratione, pro extéfione propors
tionis,vel adiunéto magnitudinum continué proportionalium numero.

Qopihaya peyidn MNptfo tivo, ity inpdpufvee Toie iy pfyorsyTod 3 b pulpee Toig Lamo poie.
Similis rationis magnitudines dicuntur,antecedentia antecedens 1z

tibus, & confequentia confequentibus.
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~ 1d eftfimilitudo rationum intér ealdem magnitudines inuicem proportionales,non fos De varia ra
Iim inuenicur per relationem antecedentium ad fua confequétia,vel & diuerfo: fed tum ex Senum fimili

ipforum antecedentium,tum etiam confequentium inuicem facta comparatione.Ex quibus tudine.

fubfcriptz rationum llationes, fpeciéfve proportiohumn derivatz funt:qua primim diffis
niuntur ab Euclide,poftea fuo elucidantur & oftenduntur ordine.

quentis ad confequens. ,
Vtpote, fi fuerint quatuor magnitudines inuicem proportionales a,b,c,d, ficut quidem
. 4 6. 3. aad b,ita c/ad d:inferamus autem,& peitiiatatim igitur ficue.
a b. ¢ d  a/ad c,ita brad d. Hanc rationum illationeim, permutatam ads.

pellamus. permutatur enim cdfequens primz rationis,in an-

tecedens fecundz:& antecédens ciufdem fecundz rationis,in

: confequens ipfius prima vertitur.Primz itag rationis vtergs

terminus,antecedentis:& vterg terminus fecundz rationis,confequentis fungitur officio.
CAvémeNpAsyoe BiyNinbig 7 Lmoulis g knysufjou,ne P indpluop beimbufyop. -

13 Conuerfa ratio;eft acceptio confequétis tanquam antecedentis,

ad antecedens tanquam ad confequens.

- Id eft,confequentium in antecedentia,& antecedentium in confequentia j’ermutatio: ras
tionem maioris inzqualitatis,in rationem minoris,aut & diuerfo,couertendo.Vt fi a/ad bs
eam habuerit rationem,quam c¢/ad d:& a couerfa terminorum ratione inferamus. ergo fis
cutbsad ajitadzadric.  Igitur in permutata atgs conuerfa ratione, nulla terminorum fubs
fequitur alteratio:fed & antecedentia,& confequentia manent fubftantialiter eadem.

Csiibeats Néys ¥5,Nidis 7 inpsping pix 7 tamoping,os bids akbs au ® inbulvop.
14 Compofita ratio, cft acceptio antecedentis cum confequente, fi=

cut vnius,ad ipfum confequens. '

Solemus nennunquam in proportionibus arguere 3 diuifis ad coniun@a: vnde huiufces
modi rationis illatio,cGpofita, feu conjun&a ratio dicitur. Eft enim acceptio cuiuflibet ans
e 6 4 2 tecedentis cum proprio confequente, tanquim vnius anteces
b. cd. c d. dentis,ad ipfum confequens. Vtpote,fi a/ad bred habeat ra-

\y tionem, qua c/ad d:& cGiunétim inferamus. Igitur ficut asb/

ad b,ita ¢/d/ad d.augentur enim proportionaliter antecedens
ria eft diuifa,feu diffun&a ratio:que ita diffinitur,

tia,per confequentium ipforum compofitionem. Huic c3tras
Qaitpsris Nops isiyhinbis 7 Umegoxioi abpixd i}ﬁd{voy ¥ Lrmopivs 2 dud ® bad pfiop.
15 Diuifa ratio,eft acceptio exceflus,quo excedit antecedens ipfum
confequens,ad ipfum confequens.
Hoc eft,comparatio differentiz cuiuflibet antecedentis {upra confea:ums proprium, ad
ipfum confequens. Veluti fi eadé fit ratio a/b/ad b, qua eft ¢/d/ad d:& diuifim in hunc mos

m inferatur.Igitur ficut a/ad b,ica zad d.Eft enim a/differentia, qua tota a/bripfam b/fus
perat:& citidem differentia,qua tota c/drexcedit ipfam d. Hic auté€ modus arguendi,a cons

iunlis ad diuifa nuncupatur. - :
QAwespogh N6y 851, Ninig 73 iy spuivs n€s This zbPoxip,§ zabpixd 78 ipdpsyop 7 tamopins,

16 Céuerfio rationis, eftacceptio antecedentis ad exceflum,

ceditantecedens ipfum confequens.
Hanc euerfam rationem plerigs nominant. Eft enim comparatio cuiuflibet antecedentis,
ad differentiam,qua idem antecedens fuum excedit confequens. Exempli gratia.Sit rutfum

ki
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12 Permutataratio,eft acceptiohntccedentis ad antecedens,& confe

Curhecratio
nisillatio pers
mutata dicas
tur,

Notandum.

Illatio ratios
nisd diuifis
ad cSiun&ta.’

E xemplum-

1llatio ratios
nis 4 c6iii&is
addiuifa.

Euerfa ratio.
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veluti asb/ad b,ita ¢/d/ad d:& conuertamus in hunc modd.Ers 2. 8 4

e go ficut arbr ad ajita odrad c. Sunt enim v & ¢/differentiz, ab. b. a.

Notandum.

6 & 2,
cd. d. ¢
quibus /& dvab iptis a/br& ¢d/fuperantur. In compofita igi w w
tur,& diuifa ratione, ac conuerfione rationis,quanquam nihil
{umatur extrinfecum: alterantur nihilominus termini, ijdem

Secundum fubftantiam minim@ permanentes.

Inferendi mo
duscx ®qua
rationc. |
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Acqua ratio,ef} pluribus exiftentibus magmtudmlbus,& alijseis

‘#qualibus multitudine,cum duabus fumptis & in eadem ratione:
- quando fuerit ficut in primis magniru inibus primum ad vlti=

mum,ficin fecundis magnitudini us primi ad vltimum. Vel ali=

ter.acceptio extremorum, per fubtra&ionem mediorum.

Exempli gratia,fint primi ordinis quantitates a,b,c,fecundi verd dse,f:{itqp a/ad brveluti
d/ad ¢,8 brad c/ficut esad £:vel asad bificut esad £,& brad crveluti drad e:& concludendo fubs
inferamus.Igitur ficut 2/ad c,ita d/ad f. Hunc modum argués ¢ 3
di,ex z{guali, aut ex zqua rationevocitamus. Vefiaadb/& 57 6 3 - 12 s
d/ad e/fefqualteram, brautem ad /& es ad fduplam obtinues 3. 5. c. d. e £
rit rationem:vel 2/ad b/& e/ad fdupla,bs autem ad c/atque & W
ad e/fefqualtera ratione proportionetur: neceflumeft o/ ad ¢,

" atque dsad fytriplam obferuare rationem. vt ex ipfa numeros

rum potes elicere formula. :

Crereypive &vahoyio 8hip 5 Smmep § &os inydpopmpde Labufvop 5 Surwe insépfyopmpds 7 iad.
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Ordinata groportio, eft cim fuerit antecedens ad confequens, fi-
cutantecedens ad confequés: & confequés ad remaliam, ficut con

fequensad rem aliam., '

Expeditis quz ex eadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinit

- tandem Eudides,binas proportionum fpeciesinter geminos proportionalium magnitudis

Exépli ordis
natx propors
tionis.

num ordines accidentes. Ordinatam itaque proportionem adpellamus, quando antecedens
tium & cbfequétium ordinatim fit comparatio. V't i bini(verbi gratia) fuerint numerorum

ordines,a/b/vinqua primus,& dre/fifecidus: fueritg
a/ad byveluti d/ad e,& b/ad c/ficute/ad £.Hic ration!_ 2 | b | ¢ dle|f}
identitatem, ordinatam folemus vocitare proportios] 9 | 6 | 3 12|84}

nem. Huic contraria eft perturbata,que fic diffmitur,

Criapory pie g dvxhoyio Esip,dmp 7018y Sv7fy puepidlp,nod ERap iowp umie 7 wARI0s
yinifouzdog piy of Toic MelTOIS psyibonp s ulvop, mebs b uvop,BuTas of Tig ATty aie e
pibeary ipdufpop meds imibpfvop:og d& of ke mpdis peptocary Labulyop mpds ERG Ty SuTae

* of 7vis AwTbPote uryibsonp ipdusop wpis A6 a1.

Perturbata auté proportio,eft quando tribus exiftentibus magni-
tudinibus,& alijs eis zqualibus multitudine:fit ficut quidéin pri=
mis magnitudinibus antecedens ad céfequens, fic in fecundis ma-
gnitudinibus antecedens ad confequens:ficut auté in primis ma-
gnitudinibus confequensad rem a?iam, ficin fecundis resaliaad
antecedens,
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Hazc diffinitio tam lucida eft,vt ampliori non videatur indigere declaratione.Non grauas

beris tamen exemplarem intelligere formulam. Sint a1 b <] deF]
igitur rurfum a/b/c,8 d/e/f/gemini numerorum ordis s {6« ATNER
nes: {itque a/ad b/ficut e/ ad £,& bsad c/veluti d/ad e.

Hunc itagg inuerfum proportionis ordiné,perturbatam proportioné adpellamus. @Przter

€xEpli pers
thbgtg Pre:do
ns.

®
De e!mr’,

has auté, Zibertus Venetus adiecit extenfz atq inordinatz proportionis diffinitiones,ab#8t® ivordina

ipfiusordinatx atgs perturbatz proportionis diffinitionibus minime difcrepates:quas tum
?uia in gra¢is nut(lguim reperi exemplaribus,tum qudd mihi fuperabundare videantur,c5s

ultd praetermifi. Omnis fiquidem exten{a proportio, ordinata eft:& inordinata,eadé que
perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem,terminorum vtriu{gs ordinis
continuatam prazfupponere relationem:cim fcpilicct przcedentium rationum cofequentia,
fiunt antecedentja fuccedentium. Vit extenfa proportio, continué prc:lgortionalium folums
modd refpiciat magnitudinum habitudiné:ordinata verd,tam continue, qudm difcontinué
proportionata.Et fic extenfa proportio,fimul erit ordinata:fed non omnis ordinata,extens
fa vocabitur. Idem velim habeas iudicium,de inordinata atq perturbata proportione.

Otbghpe . Peddears  «.
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ta ratione.

Notandum.
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Theorema 1,  Propofitio 1. - .
RIGQRY | fuerine quelibet magnitudines qu:u'umllbflt magnitu=
a5

1 ) DR
g dinum zqualium numero, fingulz fingulari zque mul-

=] tiplices: quotuplex eft vnius vna magnitudo, cotuplices
erunt & omnesomnium. -

ORONTIVS.CSint a/b/ & c/d/qualibet magnitudines, ipfarum e/ & f/ma-

itudinum,zqualium numero,fingul fingularum ®que multiplices:vtpote,a-bs -

1pfius ¢,& c/dvipfius f.Aio,a/b/& c/d/magnitudines,totuplices fore ipfarum /& £/
magnitudinum,quotuplex eft a/bsipfius ¢, vel c/dvipfius £ Nam ex hypothefi,tot
funt magnitudines ina/b, xquales ipfi e: quot in c/d/magnitudine, 2quales ipfi f.
Sit vtraque multitudo,zqualis numero g.Etdiftingantur(exépli gratia)in a/b,ma
gnitudines 2quales ipfi ¢,iuxta numeri g, fintgs a/h,h/k,& k/ :in ipfa porro c/d,
zquales ipfi f,quz fint ¢/1,l/m,& m/d. Cuilibet enim magnitudini, quotlibet dari,

a kK 1, vel adfignari pofle 2quales, recipiendd eft.Omnis pre-

¢ . = terea magnitudo,in determinatas quotlibet, & adinuicé
zquales partes (etfi forfitan nondum praoftenfum fue
%__. 3] rit, quanarn ratione id exzquatur) abftractiue {aleé par.

~ tibilis eft. Clm igitur a/h/zqualis ficipfie,& c/lipfi £
xquales erunta/h/& ¢/l,ipfis /& f/magnitudinibus, per fecundam communéfen.
tentiam. Rurfum quonii zqualis eft h/k/ipfi ¢,& I'mvipfi f:zquales rurfum,erdt,
per eandem communem fententiam,h/k/& 1/m,ipfis e/& f.Haud diffimiliter ofté
detur,quod & ceterz k/bs & m/d, eifdem e/&f/ cozquantur. Quoties igitur a/bs
continetipfam ¢,aut ¢/d/ipam. fitotiesa/b/& C/d,cafgcm ¢/& fAimul comprehen-
dunt,nempe fecundum cundem numerum g.Quotuplex igitur eft a/bripfius e,vel
</ d/ipfius fotuplices funt a/b/& c/d,ipfart e/&f. Hoc autem in difcretis cuidé-
tius manifeftatur: quemadmodum fubiecti formul# videntur indicare numeri. Si
fuerint igitur qualibet magnitudines quarumlibet magnitudinum:&c,vt in theore
.mate.Quod oportcbat demonftrare. . '
Ali.

Notandum.

Dedu&io the
orematis.
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- Theorema 2, Propofitio 2.

DemSftratio
theorematis.

I prima fecundz zque fueritmultiplex & tertia quart, fuerit
S autem & quinta fecundz zqué multiplex & fexta quarte: &
compofita prima &quinta {ecunde zque mulciplex eric, & tertia
& {exta quartz. - | :

OR QO N T IV S.€Sintenim fex magnitudines,a/b/prima,cfecanda,d e/tertia,
f/quarta,b/g/quinta,& c/h/fexta:quarum prima a-b/fecundz cic zque multiplex,

g actertiadresipfius quartz f: & quinta rurfum b-g/eiuf-

';L —b——F jem fecunde [::/zqgé mulciplex efto, acfexta e/hveiuf-
4 ¢ g demfiquartz. Aloqudd compofitacx prima &quinta
£ " vtpote agipfius fecundz c/erit zque mulciplex:ac ter-
tia & fexta (‘i)mul , videlicet d/ h, ipfius quartz f. Cum

enim ex hy(pothcﬁ,zqué multiplex eft a/b-ipfius c,ve d/eipfius f: quotigitur ma-
gnitudines {unt in a-b/zquales 1pfi ¢,tot funt & in d ¢, zquales ipfi f. Rurfum quo-

niam b/g/zque multiplex et eiufdem c,ac e/ h-ciufdem f: tot igitur funt magni-

2

tudines cidem cxequales in b/g,quot & in e/h/zquales eidem f. Quot igitur funt -

magnitudines in tota ag,ipfi c/zquales: tot funt & in tota d/h, zquales ipfi £.fi ¢-
nim 2qué multiplicibus,2qué multiplices addantur magnitudines:c6furgéc zque
multiplices. Sed a/g,continet primi & quintam magnitudiné:d-h-auté,tertiam &
fextam. Etcompofitaigitur prima & quinta a-g,{ecundz c/zqueé multipex erit:ac
tertia &fexta d-h,ipfius quartz f. Igitur {i prima fecidz zque fueric multiplex,
& tertia quartz:& quz {equuntur reliqua. Quod fucrat oftendendum.
Qedgupe ¥, Posbeag ”.
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. AxwAdoia 7 mebTs nod rpiTs: ugd duios 75 NighiviPv indTepop traTips ivdus isox
wArwALTIp, T pfpyTE devrigsy® 3,7 Terders. : :

Theorema 3, Propofitio 3.

) SI ‘primum fecundi zque fueric multiplex,& tertium quarti, -

{fumirurautem zqué multiplicia primi & tertij:& zque fum-
ptorum vtrunque vtriu{g; 2que erit multiplex, alterum quidem
{ecundi,alterumautem quarti. *

" ORONTIVS. {Sit primum a/fecundi b/zque multiplex,ac tertium - ipfius

quarti d: & accipiantur ipforum a/& c/zqué muluplicia,e/f/& g/h. Dico quod e/f7
tam multiplex cft ipfius fecundi b,quim multiplex eft g/h/;;p us quartid. Cum
S 1 m __genim per hypothefin, totuplex fit ¢/£/ipfius a, quotu-

~—

- " plex eft g/hv/ipfius ctot igitur erlit magnitudines in e/f7
b, k3] zquales 1pfi a, quotin agnitudine g/h/zquales ipfic.
g 0 ° b Sit vtrag; multitudo,iuxta numerum k.& difcernantur”
LA (maioris evidentiz gratia)in ¢/f,magnitudines zquales
i : :pﬁ a, fint'que e/L,l/m,& m/£: & in g/h/magnitudine,ip-
1¢/ zquales , vtpote g/n, n/o, & o/h. Et quoniam per
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hypothefin,zque multiplex eft a/ipfius b,atqsc/ipfius d.Eftautem e/l/ipfi 2,8 g/n/ primus often
ipf1 c/per coftructionem zqualis. Acqualia porro eiufdé funt 2que multiplicia,per tionis difcur,
{fextz diffinitionis primi libri conuerfionem.Aequé multiplex igicur eft c/l/ip£u§
b,ac g/nvipfius d.Et proinde I'm/zque multiplex itidem cft ipfius b,ac nvo/ ipfius
d.Sunt itaque fex magnitudines,quard prima ¢/l fecundz b/zque multiplex cft;o
ac tertia g/nvipfius quartz d: quinta rurfum by eiufdem fecundz b/zque multi-
plex eft,ac fexea n/o/eiufdem quartz d.Et compofita igitur prima & quinta e/m/
ipfius fecundz d/zqué multiplex eft,ac tertia & fexta g/o/ipfius quartz d:per an-
tecedentem feciidam propofitionem. Rurfum quoniam zqualis eft m/f/ipfi a,&% seciidus,prio
o/h/ ipfic zqué muluplex itidé crit m/f/ipfius b,atq; o/bviplius d,per candé fextz i fimilis, dif>
diffinitionis primi libri conuerfionem.Oftenfum eft autem e/m/& gro/ipfarum b/ gGonis.
& d/fore 2que multiplices.Sunt itag; rurfum fex magnitudines,quard prima e/m/
fecundz b/zque multiplex eft, ac tertia g/os ipfius quartz d: quinta infuper m/f/
ciufdem {ecundz b/zque eft multiplex,ac fexta o/h/eiufdem quartz d.Et compo-
fita igitur prima & quinta ¢/f; ipfius fecida b/zque multiplex eft,actertia & fexta
g/hveiufdem quartz d: per allegatam huius quinti fecundam propofitionem. Et
deinceps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro
contingente ipforum zqué multiplicium e/f/& g/h/multitudine. Atqui multitudo
e/LI/m,& mv/f,multitudini g/n,n/0,& o/h/zqualis eft:vtraque enim ipfi’k/numero
aqualis. Si igitur primi {ecundi 2qué fuerit multiplex & tertid quarti:&c. vt in
theoremate. Quod fuerat oftendendum. _

. Otbgnpx &, pedbtore . A, '

Ap mpdTop meos iuTegop TOp &uTdpixn Aépop,@ TgiTop meds TimpTep:kod T IvdKie
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e Theorema 4, Propofitio 4.
4 Q1 primumad fecundum eandem habuerit rationem, & tercid

S ad quartum: & zqué multiplicia primi & tertij ad 2qué mul-

tiplicia fecundi & quarti iuxta quiuis multiplicationem,eandem
habebuntrationem fumpta adinuicem.

. ORONTIVS. Efto enim vt primiia/ad fecundum breandem habeat ratio-
nem,quam c/tertium ad quartum d: & accipiantur ipforum a/& ¢, hoc eft, primi &
tertij zqué multiplicia e/& f,{fecundi pariter & quarti,vepote, ipforum b/& d/alia
itidem ®zque multiplicia g/& h. Aio qudd e/multiplex primi, ad g/ multiplex fe- -
cundi eandem habet rationem,quam f/multiplex tertij ad h/multplex quarti.Su-
mantur enim ipforum e/& f,zqué multiplicia k/& Lipford porro g/& h,alia fimili-
ter zque multipliciamv& n.  Cim igitur e/totuplex fit ipfius a,quotuplex eft £/ gcm"’ﬂm}h
ipfius ¢, & ipford e/& f/ fumpta funt 2que multiplicia ©
, k/&Ligitur zqué multiplex eft k/ipfius 3,& ipfius c,
* r pertertid huius quinti. & per candem zque multiplex
I eft-nvipfius b,atgs n/ipfius d. Eft autemex hypothefi,
1 ficut a/ad b ita cvad d: & ipforum a/& ¢/ oftenfa funt

’ @qué multiplicia k/& I, necnon ipforumb/& d alia iti-
i dem xqué multiplicia m/ & n. Eft igitur ficut k/ad m,
ital/ad n: per conuerfionem fextz diffinitionis huius De 2qué mul
{ I { 1 ‘ quinti.Sicuti enim ex ipforum zque multiplicium pro- t;px.-c.% & fubs

ke ab ml fec 4 b n portione,datas magnitudines in cadé efle ratione,fexta multiplicium

huius quintivifa eft innuere diffinitio:haud diffimiliter Pefroca




Conuerfa ras

Affumptum,

Dembéfiratio
theorematis.

us 'GEOMET. ELEMENT.

. exipfarum magnitudinG habitudine proportionata,corundem 2qué multiplicium
T rationis verfa vice concluditur identitas. tanta eft zqué
1 1 multiplicium cum fubmultiplicibus neceflitudo.Eft 1gi-
1 tur vt k/ad m,ita l,ad nhoceft,ficut multiplex primiad
> ' } multiplexfeciidi,ita multiplex tertijad multiplex quas-
’ . ti.Ip(a porro ks &I, ipforl ¢/& f/funt zque multiplicia:
111 | m/vero & n/equé multiplicia ipford g/& h,per conftru-
&ionem.Eft igitur vt e/ad g,fic f/ad h: per fextam huius
{ I } 1 ] | quinti diffinitionem. Atqui c/& f,{unt zque mulciplicia
kead m.1 f\g;} nprimi & tertij: g/autem & h,{ecundi &quartialiaiudem
s #qué multiplicia. Si primi igitur ad {ecundf candem
habuerit rationé:& quz fequuntur reliqua.Quod deméftrandum fufceperamus.
Lemma, fiue affumptum. .
@Et quonii oftéum eft,qudd multiplex k/ad multiplex m/fe habet,ve multiplex
V/ad multiplex n. fi igitur k/excedit m,& I/proportionaliter excedit n: & {i 2quale,
aquale:& {i minus,itidem proportionaliter minus. %l[la re & verfa vice, fi m/exce-
ditk,& n/;-oportionalitcr excedit |:& (i 2quale,zquale:fi autem minus,& propot-

tionaliter denique minus . Et proinde, per fextam huius quinti diffinitionem, erit
vt g/ad ¢,fic hvad fatque refpondenter ficuc brad a,ita dradc.
Corollarium.
@i quatuor igitur magnitudines fuerint proportionales: & écontra, feu 2 cduerfa
ratione proportionales erunt: facta videlicet confequentium tanquim anteceden-
tium,ad antecedentia tanquim ad confequentia relatione.
: Ocdpypa t Pedbeaie .
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Theorema s, Propofitio 5.

SI magnitudo magnitudinis zque fuerit multiplex, & ablata

ablatz:& reliqua reliquz erit multiplex,quotuplex tota totius
cft multiplex. ' ’

O RO N T IV S.((Efto magnitudo a/b/magnitudinis c/d/tam multiplex,quim
multiplex eft ablataase/ablatz /£ Dico reliquam e/b, reliquz f/d/ totuplicem fo-
re,quotuplex eft tota a/b/totius c/d. Ponatur enim e/b/zqué multiplex ipfius g/c,
vt asc/ipfius ¢/f.Cum igitur td per hypothefin,tum per conftructioné,totuplex fit
NC/:PHUS cf,quotuplex eft e/b/ipfius E/‘gcjuotuplcx autem eft vna vnius,totupli-
ces funt & omnes omnium,per prima huius quinti. Quotuplex eft itag; a-cipfius
c/ftotuplex eft & tota a/b/totius g/f. At quotuplex eft ase/ipfius ¢/ f, totuplex eft
& cadem a/bripfius /d, per hypothefin. Et a/b/ igitur vriufque & g/ f & ¢/d/ eft
Y ¢ . p=que mult;plcx:& proinde vtraque g/f/ &c/d, ciufdem
& __ < £ d & b/zque fubmuluplex eft. Quz autem ciufdem funt
aqué fubmultiplicia,zqualia funt adinuicem, per fepti-

mam communem fententiam. Aequalis eft igitur g/f/ipfi c/d,& vtrique communis
c/fiqua dempta,reliqua g/c/reliquz f/d,per tertiam comunem fententii eft zqua-
lis. Ac?ualia rurfum ciufdem funt zque {ubmultiplicia, per ipfius feptimz com-
munis fcntentiz conuerfionem.Et g/c/igitur atque f/d,eiufdem a/b/funt 2qué fub-
multiplices:& proinde a/b/vtriufque & g/c/& f7d/zqué eft multiplex. Porrde/bs
zqué multiplex eft ipfius g/c,per conftrutioné,ve a/c ipfius c/f.Et cadé propterea
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e/b,ipfius f/d/t.am multiplex eft, quim mulsiplex<® ipaa‘e civfdem c/f. Atqui

per hypothefinae/totuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft totaa/brtotins c/d.Et elie =+~ - -
qua igitur e/b,reliquz £d/zque multiplex eftatq; tota a/b/totius c/d. . Ergo G na '
gnitudomagnitudinis zque fucrit multiplex &ablata ablatz,& reliqua rcliquz:&ci .

vtin &mrcgatc.@od ?ﬁcn'd'crc"ﬁlerat opcr?gfetigm.' Toe
e . i @tée”\#-,-"‘f, ! lpe(';ﬂtmg S ,-s-‘. 3 e . ,“.,_’ \‘
Apdlo pepibx dio pipebap quimc § ToRAX@ALTI ) &¢pwe¢9dw’ﬁv& TEp auT lonts.
C e mmﬁém,@ 7ot Novard o e K70s 1@ ¥8ip, R ioviuis &vF mMaaAdaim,
T e Tb"“”fl‘,’ﬂ‘.‘-'.iﬁ 6y P’(’Poﬁtio 6o T -l ;‘:
6 I duzmagnitudines duard magnituding 2zqué fuerine mulei
. & plices, & ablace aliqua earumzqué fuerint multiplices:& re« .
~ liquae cifdem ycl zquales fune, vel zqué ipfarum mult@pliccs._'
'O RO N TV 8.€Sit ab’magnitudo tam multiplex ipfius ¢, § multiplex e
d/c/ipfius f2qué infuper multiplex efto ablata a/g/eiufdem ¢;vt ablata h/esipfius
f.Aio @ reliquz g/b/& d/h, ipfis c/& f/aut funt 2quales altera alteri: vel earundem
- & fraequé multiplices.Efto primi vt g/b/fit 2qualis ipfi c:dicoquod & d+hvpfi £ prima theore
eft equalis.Detur enim c/kriFﬁ fszqualis. Cd igitar a/g/ 2qué multiplex fit ipfius matis differés
c,vthre/ipfius fper hypothefin:Porrd g/bsaqualis et ipfi c,per hypothefin:& e/k/ ™+
ipfi f,per coftructioné.Etzqué igitur multiplex efta/b/ipfius ¢,& h/k/ipfius f.Po-
nitur autem ex hypothefi,a/br@que multiplex ipfius c,vt d-e/ipfius f.Et vtraq; igi-
tur de/& h/k;zqué eft multiplex ipfius £ nempe vea/b/ipfius c.Quz autem eiuf-
"a ¢ & dem funt zque multiplicia,2zqualia funt adinuicem, pet
s = ¥ {extz communis fententiz interpretationem. A equalis

G . eftergo d/e/ipfih/k,8 vtrigs commanis b/ e:ea itaque
d b ¢ K dempta,reliqua d/hrrelique e/krerit per tertiam com-
f___, munem fententi 2qualis.Eidem porro e/k, zqualis ft

r conftrutioné ipfa f’magnitudo.Binz igitur magnitudines d/h/& feidem e/k/
E:n‘t zquales:& proinde zquales adinuice,per prima comuné fententii. Si reliqua :
igitur g/b,fitequalis ipfi & reliqua d/h,ipfi f7 erit 2qualis.Q Q2 fi g/b/fuericmul seciida theor
tiplex ipfius c:aio refpondenter d/h,zque multiplicé forc ipfius f. Quotuplex eft rematis diffe,
enim g/b/ipfius ¢;totuplex affumnatur ¢/k-ipfius £.Et quoniam per hypothefin,a/gr ™
prima fecundz ¢/ zque cft multiplex, ac tertia h/ e/ quartz f: quinta rurfum g/bs
ciufdem fecundz ¢/tam multipléx eft per conftrutioné,g multiplex eft fexta e/ks
w ' ciufdem quarez f. Et compofita igitur prima & quinta

i(—‘_ - - S ! a/b, ciufdem fecfide ¢/ 2qué erit multiplex,ac tertia & .
r ; . i fexta hv/kvipfius quarez fper fecida huius quinti. Quo ~
: ,t‘___. : " tuplex eft autéa/b/ipfius c,totuplex data eft d/e/ ipfius

. f,per hypothefin.Ec'vtraque igitur.d/e/ & h/k,zqué et
multiplex ipfins fvt a/b/ipfias’c.Hinc per fextam communem {entétiam,zqualis
rurfum eft d/evipfi h/k,& vtrigi communis h/é; qua fubtractd,réliqua d'hrreliquae
¢/k,per ipfam tertiam cdmunem fententiam, eft zqualis: Aequalia porrd eiufdem
funt que multiplicia,per ipfius fextz communis fententiz céuerfionem.Et d/h/
igitur & e/k-eiufdern f/2que multiplicia funt. Ate/ kv/ipfius f/t3 multiplex eftper

. conftructionem, quam multiplex eft g/b/ ipfius c. Et reliqua igitur d/ h 2que eft
multiplex ipfius f,quotuplex eft reliqua g/g/ ipfius ¢. Hzc auté omnia {ubfequiés
- numerord,ad facilioré deméoftrationis intelligentii adiunéta,corroborat formula.

Fal
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ssd oo v @Magnitedines daeses o c 0 0 o
Exemplumin 1ovima. [lecurida.] tertia. |quarta | Ablata [reliqua JABlata jediqua. |~ .
mimerls. a1 co | die. | f | ag {-gb. | e Ah ' 3
. Ti ] .3 |8 | = | 9 4 3 | 6 | 1 |vtinptimafgura |
o |l 12 | 3 8 | 2 | 6 4 6 |. 4 7| 4 |vrinfocundafigura;
Si duz itaque magnitudines:& quz fequutur reliqua. Quod fuerat oftendendum,
2 : Ordghpce H . Dpéteaig  g. .
TR ATG e 2 aurd iy duTdy Txahipop,kad 3 duTd ade T 16z
‘ Theorema 7, - Propofitio 7.

Prima theore
matis pars.

Pars facunda

Equales ad eandé,eandé habét rationé:& eadem ad zquales, 7 |

OR O N'T IV S.Sintbinz & inuicem zquales magnitudines a/&b,ad aliam
quandam magnitudinem relatz,vtpote c.Dico primd,a/& b/ad eandem c/eandem
habere rationem. Affumantur enim ipfarum a/& b/zqué multjplices d-& e: ipfius:
autem c;alia vtcunque multiplexf.Cam igitur zqué multiplex fic d/ipfius a,vt-e/
ipfius b, & per hypothefin a/& b/ magnitudines fint ddinuicem &quales: erit & d.
zqualis ipfi e.quz enim ciufdem vel zqualium funt sque multiplicia,zqualia fune,
adinuicem,per fextam commanem fententiam Atqui f/md;Er;itudo binas ipfius ¢/
reprafentans zqué multiplices,{ibimet zqualis eft. Ve {e habetigitur d/multiplex.
S . ad fjita e/ad candem f:nam quz (unt 2qualia eiufdem.
— —f {untzque multiplicia aut fubmultiplicia, per fextz aug.
e —e {eptimz communis fententiz conuerfionem.Eft autém:
L —*e*-  a/ptimamagnitudo,c/fecida,b tertia; & c/rurfumin ot~
— dine quarta: funtq; d/&e/ipfarum a/& b/aqué multipli-
cia,primz inquim & tertiz magnitadinis: f/porro bis repetita,ipfius c/bis repeté-
dz,hoc eft, fecundz & quartz alia vtcung; multiplex. Przoftenfum eft infuper d7
multiplex primzad £/ multiplex fecundz ita fe habete,vt e/multiplex tertiz ad i-
pfum fzmultiplex quartz.Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem,vtasad
Gitab/adecandem c. Aequales igitur magnitudines a7 & b,ad eandem magnitudi-
nem ¢,candem habent rationem. @Aio quoc};,candcm magnitudinem c,ada/& br

¢ - * . . . r . .
theoramatis, 1nuicem zquales magmtudmcs,candc,m verfa vice obferuare rationem. Hoc auté

Idem aliter.

conucrfo licebit ordine concludere.Oftendemus enim(veluci fupra)d & ¢/ muli
plices,fore rurfum inuicZ zquales:& f/bis coaffumpta, geminas zqueé multiplices
reprzfentare non dencgabitur.Et proinde d’ad f/ita fe habere concludetur,vte/ad
eandem fhinc per affumptum,fiac lemma quartz propofitionis buius quinti,f/ad
d/(e habebit,vt cadem f/ad e. Eft autem f/primz & tertia magnitudinis,hoceft,ip-
fius c¢/bis repetéde zque multiplex:d/vero & e/fecundz & quartz,vtpote ipfarum
a/& b/zqué multiplices.Eft ‘iﬁimr vt cszad 4, fic eadem c/ad b, per candem fextam
huivs quinti diffinitionem.€[1dem quog; 2 conuerfa ratione, per quart2 propofi-
tionis hufus quinti corollarium,leuius concludere licebit. Si quatuor enim magni.
tudines fuerint proportionales,& & contra proportionales erunt. Atqui oftenfum
cft asadc/candem habere rationem,quam b/ad eandem c: & & c6tra igitur,vt crad
a,ita cadem c/ad b. Aequales ergo ad eandem,eandem habent rationem:& ¢adem
ad zquales. Quod oportuit oftendifle. o S :
. T @ubgnpe g Pedtsaie  x. o :
P Qp dviewp pesdap 3 padop meds 3 &uo pegove Aepop txd Wty Béhactlop:uod 3 dvrd
- L mpde 76 thartlop; pigove Nyopi'xa i wgds 6 pdop. , .
| Theorema 8, Propofitio 8.

I‘Naequalium magnitudinum maior ad eidem,maioremration& 8

-
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habet,quim minor:& eadem ad minoremmaiorem rationem ha-
bet,quim ad maiorem. >

O RO N T1 V S. €Sint binz magnitudines inzquales,a/b/quiden maior,& ¢/
minor: d/autem alia quzdam magnitudo. Aio primim qudd a/b/ad d/maioré ra
tion€ habet, quim c/ad ipfamd.  Cim enim ex hypothefi a/b/fit maior magpi.

-tudine c: comprehendet itag; a/b/magnitudo eandem c,& aliquam infuper magni-

tudiné.Sit igitur e/b,xqualis ipfi c,& a/e/rcfidua ciufdem magnitudinis pars.Eriie

men ipfa magnitudine d:fitq;illud £/g.Quim multiplex infuper eft £/g/ipfius ase,
tam multiplex detur g/hvipfius e/b,& k/ipfius c.Sufcipiatur rurfum duplum ipfius
d,vtpote Lpoftea tx‘ip%um,ﬁt'q; illud m.& deinceps ita,vne femper adiaéto: quate-
nus refultet multiplex ipfius d, proximo maius ipfo k,id eft, quod inter multipli-
cia ipfius d per continuam fimplicis additionem confurgentia, primo incipiat ex-
cedere k:fitl illud n/quadruplum ipfius d.Eritergo k/multiplex,proximé minus
ipfo n:& proinde'non minus ipfo m.q[His ita conﬁru&is,ctxonii zque multiplex

£ . & , . .y ctfgipfiusarevtglvipfiuse

a e g ¢ frgipliusasetotuplex eft f/hvipfius ab, per primi hu-

d k ius quinti.Sed quotuplex eft f/g/ipfius a/e,totuplex eft

| kvipfius c. Ecf/hvigicur tam multiplex eft ipfius a/b, §
mo . multiplex eft k,ipfius ¢ Infuper quoniam zqué multi.
| I ﬁlcx eftg/hvipfius e/b,vt k/ipfius c:& e/b/ipfi c/per c6-
: rution€ cft zqualis.quz auté zqualid funt 2que mul.

tiplicia,zqualia funt adinuicem, per fextam communem fententiam. Acqualis eft
igitur g/h/ipfi k.Veram k/ipfa m/nd eft minor,vti nugcr oftenfum eft:& g/hvitaq;
cadem m/non crit minor.Porro f/g/data eft maior ipfa d.& tota igitur £/h,binis d/
& mverit maior-Sunt autem d/& mvipfi n/zquales.cft enim n/quadruplum ipfius
d, & m/triplum,vna cum ipfo dsefficiens quadruplum. Et f/hvigitur ipfo n/maius
eft:nam idem,zqualium eft zque maius.Atqui f/h/ & k,ipfarum a/b/& c,prime in-

uim & tertiz magnitudinis funt zque multiplicia:n/ verd vecung; multiplex ip-

:quotuplex igitur eft

' efgo'ase/& e/baut inzquales,aut zquales adinuicé. Sint primd inzquales,& a/e/ Prime gmu
munor ipfa ¢/b.Sufcipiatur autem ipfius minoris a/¢/vtcung; multiplex, maius ta- ﬁ‘f Etla prio

(41
.

Deméfiratio
ciufdZ prima

1us d/fecundam & quartam magnitudinem reprafentitis.& multiplex prima ex-

cedit multiplex fecundz:at multiplex tertiz non excedit multiplex quartz.Prima
igitur a/b/ad fecundam d/maiorem rationem habet, quim tertia c/ad quartam d:
per o&tauam diffinitionem huius quinti. € Quod fiae/fuerit maior ¢/b, multipli-

Eiufde sn'ml!
partis,differ -
tia fecunda.

, * cetur iam ipfa e/b/minor,quatenus infurgat multiplex
g ——F . R maius ipfa l(?l/magnit:udintz‘:lﬁt'q; illud g/h.%éém ml:lltiJ
-I_..__f-—J’ = plex in uper oft g/bvipfius e/b, ti multiplex accipiatur
L vg/ipfius ase: & k/rurfum ipfius ¢.Subfumatur prater-
m ca multiplex ipfius d,proximoé maius :F('o f/g:{itq; rur-
r fum n/quadruplum ipfius d. Haud diffimiliter oftende = °

‘ mus,totam f/hvipfius a/b/fore totuplicé,quotuplex eft
g/lvipfius e/b: & demum f/h/& k, ipfarum a/b/& c/zqué itidem fore multiplices.
item g/h/zquariipfik-  Et quoniam n/multiplex,proximo maius eft f'g : non cft
igitur /g, minus ipfo m-Atqui g/h/maius eft ipfo d,per conftructionem.totum igi-
tur £/b, 1pfis d/ & m/ maius eft : & maius confequenter ipfo n. Portd k- non ex-
cedit ipfum nzeft enim k, ipfi g/h/zquale, quod tam multiplex eft ipfius mjnoris
¢/b,quam multiplex eft £/g/ipfius maioris a-e. quz autem inzqualium funt zque
multiplicia,funt refpondenter inzqualia. Ec k- igitur, minus et ipfo f/g: & ipfon-

Lj.

Oft&fionisres
folutio,



122 GEOMET. ELEMENT.

propterea 16gé minus. Rurfum itags multiplex primi excedit multipex fecidi: at

maltiplex tertij,nd excedit multiplex quarti.Per ipfam igitur oftau huius quinti

+ diffinitionem,primum a/b,ad fecundum d/maiorem rationem habet,J tertii c/ad
Tertiaciufdé guartum d.qCPorrd clim ase,fuerit zqualis ipfi e/b:vtraque eric zqualis ipfic. Cu-
Prfoeencs iuflibet itag; ipfarum trium magnitudinum,fuméda funt zque multiplicia,ipfo d/

difenti maiora: f/g/quidem ipfius a/e,& g/h/ipfius e/b,& k/rur
£, . & . hgn ipfius c. quz per fextam communem fententiam,

%—"——'b —$+ eruntadinuicézqualia.Jtem n/multiplex ipfius d, quod

o ———+— jllorum quolibet proximé maius exiftat. Quibus con-

m ftrutis,oftendétur rurfum f/h/& k,ipfarum a/b/& c/fo-

n_, .., re 2que multiplicia:& fh/multiplex primz magnitudi-

: nis,excedere ip{um n/multiplex fecund:k/autem mul
tiikx tertiz,non excedere multfplcx quartz.Hinc priori deducione colligemus,
gﬁfpﬁ:ﬁ‘;’:ﬁ: a/b/ad d/maioré habere rationé, quim c/ad ipfam d. @[Dico infuper,quod eadem
orematis.  magnitudo d,ad minorem ¢/maiorem rationé habet,quim ad maiorem a-b. Hoc
_.autem ex fuprafcripto difcurfu, immutato magnituding & 2que multipliciumor.
_dine,haud obfcure colligemus. Cim enim omnibus modis prxoftéfum fit,f h/ex.
~cedere ipfum n,& k/ab eodé n/fuperari: & cducrfim igitur,n/excedit k, nd excedit
auté f/h.Porro n/eft multiplex ipfius d,hoceft,primz & tertiz magnitudinis:k/au.
tem multiplex fecundz,vtpote c,& f/h/ 2qué multiplex quarez, {cilicet a/b. Mul-
tiplex infuper prime,excedit multiplex fecunde :at multiplex tertiz non excedit
multiplex quartz. Per oftauam ergo diffinitionem huius quinti,primadadfecun-
dam c/maiorem rationem habet,quim tertia d/ad quartam a/b. Ergo d/ad mino-
rem c/maiorem fationem habet, quim ad maiorem a/b.  Inzqualium igitur ma-
gnitudinum: &c.vt in theoremate.Quod oftendere oportebat.

Oedgupa 0, Pesbeais 0,

kJ 1 b »

TA s P GuTd Top AvTop Uxovte Nipop,T & EMiNors Keiiugd e & P GuTd Top dubp

txd Noyop,xientive 1@ R iore ¥l .
~ Theorema o, Propofitio 9. .
Vz ad eandem , eandem habent rationem , zquales inuis
cem funt: & ad quaseadem eandem habet rationem, ipfe
- funt zquales. .

Primz partis O R O N'T I 'V S.@Sint binz magnitudines a/&b, ad tegtiam c/ecandem rationé
oftenfio. . : 5d lis eft a.ipfi b. N. fi : ; :

obtinentes. Aio quod zqualis eft a,ipfi b. Nam fi a/& b/magnitudines,forent in-

zquales:maior ad eddem c’maiorem rationem haberet,quim minor,per primam

partem antecedentis oftauz propofitionis huius quinti. Habet autem vtrag; ipfa-

rum a-& breandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur a/ & b,

eandem,atq; diuerfam rationéad candem c:quod eft impoffibile. Acqualis eftitaqs

aa:; ‘:;uaf:? 3 K a,igﬁ b-‘[Ql_lbd fic/ad caf'c!cm a/&bseandem habue}'it

c rationem: dico rurfum, qudd a/&b/zquales funt adin.
uicem.Si enim forét inzquales:eadem c/adipfas a/& bs
magnitudines eandem non haberet rationem. ad minorem enim maiorem ratio-
nem obtineret,quim ad maiorem,per fecundam partem eiufdem o&tauz propofi-
tionis.Supponitur autem,eadem c/ad ipfas /& b/eandem habere rationem. Eadé
itag; magnitudo c,ad ipfas a/& b/magnitudines,candem fimul atg; diuerfam ratio-
nem haberet. Quodvidetur abfurdum. Aequalis eft igitur a/ipfi b. Quod fufcepe-
ramus oftendendum. :

—_—




LIBER V. ' 123

Oxdgupe . 3, Pedbeore i .
an 7o B &b Aéyop Exowp,® TOp pagora Aégop xop,indive u&2ep ¥hisnese 8 5 5 gue
pegorx Adyop Lxs,indvo Wharilop ¥hip. .
- Theorema 10, Propqﬁtio 10.

"D eandem rationem habentium, maiorem rationem ha-*
bens, illa maior eft :ad quam autem eadem maiorem ras
tionem habet, illa minor eft.

O R ONT1IVS.Sint rurfom a/& b’ magnitudines ad eandem magnitudiné Primatheore
¢/comparatz:habeidtq a/ad c’maiorem rationem,quim b/ad eandem c.Dico quod matls pans.

a,ipfa b/maior eft.Quoniam fi non fuerit maior: vel erit 2qualis ipfi b, vel cadem
minor.Acqualis porrd non eft a/ipfi bthaberét enim a/& b/ candem rationem ad
b~ a ¢/magnitudinem, per primam partem feptim propo-

< — fitionis huius quinti. quodt aduerfatur hypothefi. Non

cft igitur a,zqualis ipft b. Haud diffimiliter oftédetur, -

qudd neq;minor cft a/ipfa b: quoniam a/magnitudo, minorem rationem haberet
ad c/magnitudinem,quam ipfa bsad eandem ¢,per primam partem otauz propo
fitionis eiufdem quinti.habet autem a, maiorem rationem, quim b/ad candem ¢/
per hypothefin.Haberet igitur a/ad c/-maiorem & minorem rationem,quim b/ad
ipfam c. Quod non eft poflibile. Itaque a/non eft minor b: neque eidem(vti nunc
oftendimus) zqualis. Et a/igitur, ipfa b/maior eft. € Qudd fi eadem magnitudo

Partis fecuns

¢, maiorem rationem habuerit ad b/ quim ad a: dico rurfum,a/fore maiorem ipfa dz dembiiras

b.Non erit enim' a/ipfi b/zqualis:quonii c/ad a,candem rationem haberet qui ad

. b,per fecundam parté przallegat feptimz propofitionis. Habet auté c,maioré ra

1I

tionéad 3, adb,ex hypothefi.quz fimul ftare non poffunt Non ¢ft igitur a,ipfi b/
#qualis. Neq; etid minor:tunc enim c/ad ipfam a/maioré ration€ ha E'erct, Gadb,
per fecundi parté ipfius otauz propofitionis huius quinti.Habet auté ¢/ minoré
rationem ad a,g ad b,ex ipfa hypothefi.Haberet itaq; c/minorem fimul atq; maio-
ré rationem ad a,quam ad b.quod videtur impofﬁbilef{gitur a/non eft minor ipfa
b.oftéfum cﬁ',qubg nec eidé zqualis.Maior eft itag; rurfum a/ipfa b.  Ad eandem
ergo rationem habentifi:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonftrafie.

Gsden @ Peodioic . -
1% avled Aiyoi of Gumoiykad EAiNois dalp oi &uml,
Theorema 11, Propofitio 11,

Vzeidem funt ezdem rationes,&adinuicem funt ezdem.
ORONTIV S. @Sintcidem rationi quz a/ad b, ezdem rationes quz c/ad d/
&c/ad f.Aio qudd rationes ¢ ad d/& c/ad f, funt ezdem adinuicem:ficut quidem
«ad d,fic e/ad f.Accipiantur enim ipfarum antccedenti\}m a e, ¢, zque mnlpplxcxe

: " g/h/keipfart auté confequétium b,d,f,alia quzuis 2que
multiplicial,m,n. Clim igitur ex hypothefta/adb/ean

N

dem habeat rationem , quam c/ad d, & iplarum &/ & ¢, pieorie &,

rum b/ & dalia itidem 2qué multiplicia I, migitur {i'g/

tio.

1 multiplicia g, h,fecundz rurfum & quartz,vtpote ipfa. um.

1 ‘ primz inqui & tertiz magnitadinis, fumpta fint que qué multiplis
ke

4 { I £2 excedit ], & h/proportionaliter excedit m, &fi zquale,
hedum £ " zqualefi autem minus,itidem proportionalitcr minus,
per fextz diffinitionis huius quinti conuerfionem.Infu-

per quoniam per ipfam hypothefin, ficut a/ad b,ita c/ad f, & ipfarum a/?c.l?,primz
oI



-
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videlicet & tertiz magnitudinis,fompta (unt 2que multiplicia g/k;{ecunde rurfum
& quartz,vtpote ipfarum b/& falia vtcungs zque multiplicia I/n. fiitag; g/excedit
ot 1 1,% k/proportionaliter excedit n: etfi zquale, zquale:fi
. : verd minus,itidem proportionaliter minus, per cidem
. fextz diffinitionis cSuerfioné. Atqui przoftéfumeft, @
1] 1 fig/excedit Lexcedit & bvipfum meetfi zquale, zquale:

Refolutio des fi autem minus,& h/proportionaliter minus eft ipfo m.

mofirationis. f I §

3 I Quapropter fi h/excedit m,excedit & krproportionali-
' [ | ter ipfum n:& fi h/zquatur ipi m,cozquatur & k/ipfi
hedm k ¢ £ T n:& {i minus fueric h/ipfo m,& k/demum proportiona-
liter minus eftipfon. Porré h/& kripfaramc/& ¢,pri-
mz videlicet & tertiz magnitudinis data funt zqué multiplicia:ipfarum autem d/
& f;hoc eft fecundz & quartz,alia vecunque zque multiplicia m/& n.Eft igitur per
fextd huius quinti diffinitioné,ficut c/ad d,ita ¢/ad £. Qua cidem itag; funt ezdem
rationes,& adinuicem funt ezdem.Quod fuerat oftendendum.

3

- . Cndgnpx 8, Pedbeare i€ -
Ay 7 baolGeoun peyibn lvaheyop, sau de tp T8y ippSpwp n€e Yy 75p iy, duTas
&mmovine iy d e, mos oy ol Lmd Sy, '
| Theorema 12, - Propoﬁtio 12. ;
~ I fuerint qualibet magnitudines proportionem habentes:erit
y e K i .
: ;ﬁcut vna antecedentium ad vinam confequentium,fic omnes
antecedentes ad omnes confequentes. -

~ ORONTIV S.Sint a,b,c, & dyc,f quotlibet magnitudines inuicem propor-
tionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d,ficarq; c/ad d,fic e/ad B Aio quod quam ra-

tionem habet a/adb, eam habent & oompoﬁltz a/c/ead coniun&asl/d/f.Suﬁ:ipii-

tur enim ipfarum antecedentiuma/c/e,2qué multiplicia g,b,k:& ipfar confequen.

) Q{aﬂmlf i tium b,d,f,alia quzuis 2qué multiplicia |,m,n.Ciim fitigitur vea/ad b,ficcsad d, &
3 iro inuicem, 1Pfarum a/& c/zqué multiplicia funt g,h,iparunr verd b,d, alia itidem 2qué mul-
proportiona» tiplicia I/m: ficut fe habet igitur g/ad |, fich/ad ipfum m,per quartam huius'quinti.
gg:;::n&:;:: Rurfum quoniam eft ve c/ad djfic e/ ad f, & ip(grum o & e/ zque multiplicia funt
tudinii, fubtis N/k,ipfarum autem d/falia vecung; zqué multiplicia m,n: ficut fe habet igitur b/
lis adinu&tio. multiplex adipfum m, fic k7ad ipfum n, per candem
quartam ipfius quinti. Vtautem (ghabct hvad m, fic g/

ad l/fe habere przoftenfum eft. Eft igitur vt g/ ad 1, fic
kradn, per antegedentem vndecimam propofitionem.

Sunt itaque g,h,k,& I, m,n, multiplicia inuicem propor.

g h L 5 tionalia:ficutquidem g/adl,fich/ad m,& k ad n. Igitur
' fi g/ multiplex excedit}, excedit & h/ proportionaliter

| ipfum m,necnd & k/ipfum n:& fi g/xquaturipfil,zqufi

{ ] eft& bvipfi m,& k/refpondenter 1pfi n: fi autem g/mi-

ac nus fuerit ipfo I, eft & h/ proportionaliter minus ipfo

' - m,& k/demiiipfo n.Et proinde fi g/ multiplex excedit

Lexcedumt & g,h,k/multiplicia proportionaliteripfal,m,n:& fi zquum eft g/ipfil,

- zqualia funt & g,h,kvipfis ],m,n:fi autem g/fit minus ipfo I, erunt & eadem g,h k,
eifdem |, m, n, tandem 2qué minora, per fecundam & quartam communem fen-

IZ

tentiam.Atqui g:h, k/ magpitudines, ipfaruma, ¢, e/ magnitudinum funt per con- .

ftruétionem fingulz fingularam 2que multiplices:quotuplex igitur eft vnius vna
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T ™ nitudo,hoceft g/ipfius a,totuplices funt &

1'*5 1 L_E E’E.’.e.'_l—]'s’_'-g’-?—'-[ om%cs g/h/k,mgni% agcxe, per prlprhi ciufdem
a L 22122 quinti. Et proinde quotuplex eft I/ ipfius b, tq-
| prima. | fecunda. | certia, | quarta tuplices ful;t l/m/n?ipfargm b/d/ﬂSgnt ita,ql(}c Stimaria thes
g% g/h/k,iplaria/& asc/e;hoc eft,prima & tertiz magnitudinis 2que muleiplici ‘,’-&“‘"“ ofté

lautem/& I/m/n/fecide.b/& tertiz b/d f2que itidé multiplicia.Et oftéfum eft, 3

fi g/multiplex excedit l,cxgcdlt & g/h/k/proportionaliter iplum I/m/n: ctfi zqua-
. le,zquale:fi verd minus,itidem proportionaliter minus. Eft igitur per fextam hu-

ius quinti diffinitionem,ficuta/ad b,fic a/c/e/compofitaad bd/f/ compofitam:hoc

eft, ficut vna antecedentiumad vnam confequentium, fic omnes antecedentes ad

omngs confequentes.Quod demonftrandum fufceperamus.

@ Otipnpa y Peobears ).

EAp meBTop Mg deuTdpop Ty &uTdp ixn Néyop,ad BiTop mos TiTeeTop,TeiTop § AChe T
K, Toopop peilova: Noyopxnyimeg @i paffop g ifops @ MeBTop 28 evrhPop pdgon Ni-
Pop feimeg wipaifop aos Lifop.

Theorema 13, Propofitio 13.
13 M prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertiaad
-quartam, tertia autem ad quartam maiorem rationé habeat

quiam quintaad {extam:prima guoquc ad fecundam maioremra
tionem habebit,quam quintaad fextam. | |

O RO NTIVS. {[Habeat enim prima magnitudo a/ad fecundam bs eandem
rationem, quam tertia c/ad quartam d :ipfa porro tertia c/ad eandem quartam d/
_maiorem rationé habeat, quam e/quinta ad /fextam magnitudinem. Aio quod &
a’prima magnitudo ad fecundam b/maiorem itidem rationem habebit,quamipfa -
¢/quinta ad candem fextam f. MultiFlicctur enim vtraque ipfarum a, b: fint; ca-
rundem a,b, vtcungs multiplicia g,h,{ed g/ maius ipfo h . poteft enim a/toties mul-
tiplicari,quoufq; multiplex ipfius a/fuperet multiplex eiufdem b.Quammultiplex
infuper eft g/ipfius a,tam multiplex detur k/ipﬁus & lipfius ¢. Rurfum § mul-
tiplex eft h/ipfius b,tam multiplex efto mvipfius d,& nvipfius f. Climigiturasad Difcur® mul,
" breandem rationé habeat,quam c/ad d,fintg; g/& k/pti- fpicium ad
mz & tertiz zqué multiplicia, h/ autem & m/ fecundz illationé nos
& quartz zqué itidem multipliciadi gritaque excedit h, perducentid.
, excedit & k/ipfum m,per fextz diffinitionis huius quin-
ti céuerfionem. Atqui g/fu‘Ecrat h, per conftructionem:
4 & k-igitur fuperat m.Rurfum quonid ¢/ad d maiorem
- 8 rationem habet,§ e/ad f, & ipfarii ¢/ & e/ primz inquam
1 & tertiz magnitudinis,2que multiplicia funtk,|, fecide
) 1 { Forrb d/& quartz f/ alia vtcung; zque multiplicia m, n:
A% e F krigitur excedit m,non excedit I/ipfum n;per conuct
L ~— . fionem o&auz diffinitionis ciufdem quinti.Porrd k(vti ,
nunc oftenfum eft) excedit m: & l/igitur non excedit n.Excedit autem & gripfum
h,{untq; g/& lipfariim a/& e;hoceft, prima & tertiz magnitudinis 2que multipli
cia, per conftructionem:h/ rur{um & nvipfari b/& f, vtpote fecundx & quartz alia
vtcunque zqué multiplicia:& g/multiplex prima excedit multiplex fecundz,l/au.
tem multiplex tertiz nd excedit n«multiplex quartz. prima igitur a/ad fecundam
b/maiorem rationem habet,quam e/tertia ad quartam f, per o€auam huius quinti
L : - . ) - lo"io
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diffinitionem. Ergofi priﬁn ad fecundam eandem rationé habuerit: &c.vt in theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe.
. Oeignpae i Pebbears i, , - ' .
Ap medTop w€se dubrbdop Tbp &uTdp txn Nopopy@ Birop weos TiTacglop: {‘t melTop F
o Birs pagop i, 3 Redregop F 28 plop isw:g?éy ’c’frop,'u'duygu&p thaor orythaorop.
' Theorema 14, Propofitio 14.
I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad
quarti:prima verd tertia maior fuerit,& fecunda quarta mas

ior erit:etfi 2qualis,2qualis: etfi minor, minor. )
O RONTIVS. Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d/inuicé pro-
portionales:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d.fit autem primiim,a/maior ipfa c:dico ¢

,?.:'5?.?’;’;2,":{{ & b,ip{a d/refpondenter eft maior.Clim enim ex hypothefi a/ fit maior c:habebit

14

tertia. a. . . igitur ad b/ maioremrationem, quim ¢/ ad candem -
R " b,per oftauam huius quinti.Eft autem ratio a/ad b/ ea-
< ‘ ‘ dem,quz c/ad d,per hypothefin: & c/igitur ad d/maio-
d rem rationem habet,quim eademcra b.Ad quamau-

" tem eadem maiorem rationem habet: & illa minor cft,

et fecundam partem decima propofitionis ipfius quinti-Minor eft itaque d, ipfa

Quando prie b:8 b/proptereaipfa d/maior.@{Qudd fi a fuerit minor c erit &b/ minor ipfa &
cortia, . magnitudine.Rurfum enim pcﬁ:%dc;n o&aui huius quinti, ¢/ maior, ad ipfam b/
maiorem rationé habebit,quam a/minot ad eandem b.Quam rationem porrd ha-
bet a/ad beamferuacex hypothefic/ad d Etc igitur ad b/maiorem rationé habet,
quim ad d.Eft igitur b/minor ipfa d, periplam decima

Vbiprimaz, = ' eiufdem quinti. @Porrd fi a-fucrit zqualis ipfi b:haud
quaturtertic. lz . ~diffimiliter oftendemus, b/fore zqualem ipfid. Aequa
d les enim a/& ¢/ ad eandem b’ eandem rationem habe-

bunt,per feptimam huius quintifed quam rationcm ha
bet a/adb,ed rurfum habet ¢/ad d,per hypothefin.Et c/igiturad vtranque br &d,
candem obferuabit rationem. Ad quasauté eadem eandem habet rationem, ipfz
funt zquales, per nonam ipfius quinti propofitionem . Acqualis crit igitur b/ ipf_i
d. Siprima igiturad fccundi eandem habuerit rationem : & qu fequuntur reli-
qua.Qlod demonftrare oportebat.

T Otoprpx i, Podtsaic i

R A pignwic bonuTwe mRawAxtoisyTop duTop Ixd Abyop, Aagoirie kaTd RN

: ) Theorema 15, Propofitio. 15.

p Artes eodem modo multipl_ic_ium,eandcm rationem habent

{umpéz adinuicem. |
ORONTIVS.@Sintab/& cdipfarume/& f/zqué multiplices.Aio partem
_¢/ad partem f/eandem rationem habere,quam a/b/multiplex ad c/d/multiplicem.
Camenima/b/zque multiplex fit ipfius e,vt c/d/ipfius fquot igitur partes {unt in
a’bszquales ipfi e,tot funt & in c/d/ zquales ipfi £ Sint exépli gratia iuxta nume-
1 g: & diftingatur a/bsin partes zquales ipfi e,fintq;a/h,h/k,& k/b:necnon & c/d/
a4 h k f, in partes zqualcs ipfif, vipoteinc/m, v |, & I/d. Erit
LT . 'itaq; multitudo ipfard a/h,h/k, & k/b,multitudini ¢/ m,
£ m 1 o m/d, &l d/zqualis: vtraque enim 2qualis ipfi numero
' —f , [y §Rurfumquoniamah,h/k& k/b/eidem e/funt 2qua-
les:funt igitur #quales adinuicé,per primam communé

I5
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fententiam. & proinde ¢/m, & m/1, I/d, fun't quoque adinuicem zquales. Aequales
porrd ad eandem,vel zquales,candem habent rationem,& eadem ad #quales: per
feptimam huius quinti.Eft igitur ve a/hvad om,fich/k/ad m/,& k/bsad 1d. Proe
portionales igitur {unt ipfe a/h, h/k, & k/b,ipfis om,& m/l, I/d. Etficut igiturvna
antecedentium ad vnam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes confe- o
~ quentes,per duodecimam ipfios quinti.Ergo ficuta/h/ad c/mfic tota a/b/ad totam

c/d-zqualis porrd eft ahvipfi e,& c/mvipfi £ Eficutigitur pars e/ad parté f,fic a/bs

v multiplex ag c/d/multiplicem. Partes itags eodem modo multiplicid,eandem ra-
tionem habent fumptz adinuicem.Quod oftendendum fuerat.

Oebprpe  Isy Peteare s
EAp Tiorapge il aiaeNoyop Hy Ko odaR&f aidhoyop isc.
Theorema 16,  Propofitio 16.
16 S I quatuor magnitudines proportionales fuerint : & permutas
tim proportionales erunt. ' |

ORONTIV S.€Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, inuicé pro. Permutatera

portionales:ficuta/ ad b,ficc/ad f Dico quod & viciffim, hoc cft, permutatim pro. fionis demon
portionales exiftunt:ficut quidem a/ad c,fic b/ad d. Accipiantur enim ipfaruma, b,
xque multiplices ¢, f:ipfara quoq; ¢,d,alix vtciiq; 2qué multiplices g,h.Cum igitur
2qué multiplex fite/ipfius a,vef/ipfius beerit vt a‘ad b,fic e/ad f: nd partes eodem
) . - modo multiplicium, eandem rationem habent fumpta
[ adinuicem,per antecedentem decimamquintam propo
fitionem. V't autem a/ad b,fic fc habetc/add, per hy
thefin.& ficutigitur e/ad fific c/ad d:nd quz eidem funt
exdem rationes, & adinuicem funt ezdem,per vndeci-

1 mam huius quinti . Infliper quoniam zqueé multiplex

l i eftg/ipfius c,vt hripfius d:erit rurfum vt c/ad d,fic grad

. h, per candem quindecimam huius quinti.ficut porro ¢/
ad d,fic e/ad f/fe habere przoftenfum cft. & ficut igitur
] e/ adf, fic g/ ad h, per ipfum vndecimam ipfius quinti.
Quatuor itag; magnitudines ¢,f,g,h,funt inuicem proportionales: habétque prima
¢/ad fecundam fream rationem,quam tertia g/ad quartd h. Si prima igitur ¢,fuerit
maior tertia g:& feciida fipfa h/quarta maior erit: ctfi zqualis,zqualis: etfi minor,
minor,per decimamquarti ciufdem quinti A tqui e/& fipfarum a/& b,hoc eft pri-
mz & tertiz magnitudinis (de illationis ordine velim intelligas) funt 2qué multi-
plices:g/autem & h,fecundz & quartz,vtpote ipfarum ¢/& d/ 2qué rurfum mult-
plices. Eft igitur per fextam huius quipti diffinitionem, vt prima a/adfecundame,
fictertia bad quarti . Si quatuor igitur magnitudines proportionales fuerint:&
* permutatimfeu viciffim proportionales crunt.Quod erat demonftrandum. -
Otderpe 15, | Ppokkare &
E Ap avyrepfue popiln cciahoyop isuod Slriedivme adidMopop tsar.
Theorema 17, ~  Propofitio 17. . .
17 S I copofitz magnitudines proportionalesfuerint:diuife quos
| que proportionales erunt, - o S |
OR O NTIV S.gSint cdpofitz magnitudines a/b,b/c,dve, & e/f, inuicem pro. Didfa extio,

. { fi
portionales: ficut a/bsad brc,ficde/ad e/f. Aio quod & divile proportionales eriit: gt:nné?guc;::

ficut quidem a/c/ad /b, fic d/f/ad fe. Accipiantur enim ipfarum a/c, ¢/b,d/f, & e, pofitis ad dis
Liiij '



128 GEOMET. ELEMENT.

zqué multiplices g/h,b/k,l'm,& m/n. iplaram rutfum b/c & e/f, alizitidem 2qué
multiplices k/o,& n/p- Hisita conftructis, quoniam g/h/& h/ ks magnitudines,
- _ipfarum a/c/& ¢/b/magnitudind zqualium numero fin-

gk __& 9 gulz fingularum,per conftructioné, funt zque multipli-
* a—f—b ces:quotuplex igitur eft vna g/h/ vaiusarc, totuplexcft
. 1—f e "quotuplex igl g » fotup

1 m n p & tota g/k/totiusa/b,per primam huius quinti.Quotu-
: plexautem eft g/hvipfius asc,totuplex eft I/m,ipfius dAf,
per conftructioné:tam multiplex eft igitur g/k/ipfius a/b,quam multiplex eftl/mv
ipfius d/f, per vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam I'm/& m/vipfarum d/£7
e & f/e/ zqualium numero fingulz fingulari zqué funt mulcipli-
gk [gh. [Im-| o per ipfam conftru@ioné:quotuplex igitur eft vhal/m/vnius
Vb Jac |UE| go BN :quotuplex igi : ;
—- >totuplex eft tota I/n/ totius d/ e, per eandem primam huius
quinti.Quotuplex autem eft I'nvipfius d ftotuplicem oftendimus g/k/ipfius asb:
quotuplex eft igitur g/k/ipfius a/b,totuplex eft I'n/ipfius dze,per iplam vndecima
gk [Im. [Un, ciufdem quinti-Sunt itag; g/k/& I/n,iplaria/b/& d/e/zque mul-
\E/_Iﬂ"d,‘f,‘rd,—e_ tiplices. Item quonii 2qué multiplex eft h/k/ipfius b/c/vem/v
- ——'—— ipfius e/fiquinta rutfum k-o,eiufdem b/c/zqué multiplex eft, ve
fexta n/p/ eiuldeme/fEc compofiea igicur hvo,eiufdem b/c/ 2qué erit multiplex,
ac totam/p/eiufdem c¢/f,per fecundam huius quinti.Et proinde h-o/& m-p,ipfarit
brc/& e/f/funt zque multiplices. Infuper quoniam ex hypothefi, ficut asb, ad brc,
ficdreiad e/f: & iplarum a/b/& dre,prima inquim & tertiz 2qué multiplices funt
g/ k/ &1/ n: iplarum rarfumbs ¢/ & e/ f, hoceft fecundz & quartz, zqué itidem
multiplices h/o/& m/p.Eft igitur v g/k/ad hro,ficl/n/ad m-p, per quartam huius
[ 2k TWo Vo [mp. quinti-Auferantur veriflque cmunes h/k, & m/n:vt re-
Fab, | 'be | de J?f-—l liqua igitur g/h/ad reliquam k/o,fic I’m/reliqua ad re-
liquam'n/p, per tertiam & quintam cémunem fenten-
tizIgitur fi g/h/exceditk/o,excedit & I/m/ proportionaliter ipam n/ p:etfi zqua-
lis,2qualis:fi auté minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/h/& l'm, prime
& tertix magnitudinis(—iuxta ordirem illationis)hoc eft,ipfarda/c/& d/f/datz (unt
IE’ h’l—@':l"_”m ‘aequj multﬁgliccs:klmyc:_}'é &n/p, stgrum g/b{d& fre, féi
[we | ob [dE[Ee cundz inquam & quart magnitudinis Zque 1tidem mu
_ — tiplices.Prima igitur a/c,ad fecundam c/b/eam rationem
habet:quam tertia d/f,ad quartam fre, per {ext4 Huius quinti diffinitioné. Si com
pofitz itaque magnitudines proportionales fuerint,diuifz quoque proportionales
crunt.Quod fufceperamus oftendendum. ~ o ‘
Oeogupoe  thy Fedbears "
Ap dunenplvoe peyiby oicihoyop §,@ G redivae cidehoyop isacz.
| - Theorema 18, -« Propofitio 18. .
I diuifz magnitudings proportionales fuerint:cépofitz quo-
ue proportionales erunt. |
Compofitara O RO N T' [ V S.€Sint diuilie magnitudines a/c,c/b,d/f,& f/¢,inuicem propor-
:':jiﬁ e g tionales:icutasc/ad c/b,fic d/f7ad fre.Aio quod & compofitz,crunt verfa vice pro-
diuiiis ad con portionales:ficut quidemarb/ad brc,ficd/e/ad ¢£.Sicut enim a/b/ad bsc,ficdes ad
fundta. aliam quidam magnitudinem fehabere neceffum eft. Hzc autem magnitudo,fi né
fuerite/Feritvel ipfa e/f/maior,aut cadem minor.Efto prim@ a-bsad b-c,ficut d-es
primaoftens a - ¢ . admaioré(fi poflibile fuerit)ipfa e/f:vepote ade/g. Erit
fonisdifferss g " ¢ o igiturficuca/bsadbrc, ficdresades ﬁ% Si compofitzau-
. 0 &  h tem magnitudines proportionales fuerint:divifz quogs

o_"°
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proportionales erunt;per antccedenté decimam{cptimam propofitionem.Erit ita-
EIRETERT: ?uc ficut a/c/ad /b fic d/g/ad gre.Sicut porroa/cad /b,

' - — fic per hypothefin d/f-ad fre. Ergo ficut d/ £/ ad f7e, fi¢
d/g/ad g/e:nam qua cidem funt ezdem rationes, adinui-
cem funt ezdem,per vndecimam huius quinti. Quatuor itaque magnitudines d/f, |
fre,d/g,atq; g/c,funt inuicem proportionales,& prima d/f,maior eft tertia d/g:& fe-
cunda igitur f/¢,maior erit quarta g/c,per decimamquartam ciufdem quinti.Atqui
f/e,minor eft ipfa g/e,per hypothefin.Erit itaque f7¢,minor fimul & maior eadem -

| fe | ob | gie

A, ., ¢  p ge/magnitudine.quod eft impoffibile Non eftigitur
d £ ¢ ficuta/bradbre,ficdse/ad maiorem ipfa e/f. QA0 rure gecyndapars
‘ g h fum,qudd neque ad minorem ipfa c/fivtpote c/h.Con- fiue differens

dudemus enim iterd ex decimafeptima & vndecima huius quinti, fore ficut d/f7
IT T ac &k | 2dfeficdh,adhe:vtrobique enim ficuta/c/ad ¢/b. Et
e [ ob [ hre | quoniam prima d/f;minof eft tertia d/h:erit mrfum per
. iplam decimamquartam ciufdem quinti,fecunda fre,mi-
nor quarta h/e:Supponitur auté maior:qua fimul ftare non poffunt. Non cft ergo
ficut a/bsad brefic d/e/ad minoré e/f.patuit qudd negsad maiorem.Etficut igitur
abradbresficd/e,ad iplame/f. Itaque fi divifz magnitudines proportionales fue-
rintzcompofit® quog; proportionales erunt.Quod oftendere fuerat operapretid.
Ocbpnpa 16, Fedeears 16,
Ap ¥ Bhop meds Ihop,Burws Gepougitor aehs dpougedip,if  Mormidp ns o hormdp Lsoery
ég 8o ms SNop. ' '

. Theorema 19, Propofitio 19.
19 I fuerit ficuttotum ad totum, fic ablacum ad ablatum:& relis,

O quum ad reliquum,eritficut totum ad totum.
ORONT IV S.€Sit inquim totii a/b/ad totli c/d, velut ablatii a/e/ ad ablatd
of. Aioreliquum e/bsad reliqué £/d,fore ficutidem totd a/b/ad idem totum ¢/d.
~ Clm enim fic velut a/bsad ¢/d,fic a/e/ad ¢/f, per hypothefin: erit per decimam.
: - fextamhuius quinti, & per- ., 4 ae, of
A . ¢ b mutatim ficuta/ bs compo- 5
€ b d  fitaadase, fices d/compo- w
‘ fiaad of. Cim autem com- o
pofitz magnitudines proportionales funt, & diuifz quoque funt proportionales,
per decimamfeptimam huius quinti propofitionem. e &b of  fd.
Et ficut igitur a/e/ad ¢/b, fic c/f/ad f/d. & permutatim
rurfum,per eandem decimamfextam huius quinti, fi- S -
Tota. Ablata. Reliqua. cut a/¢/ ama!:”ad ablatd ,CIf,
ab.od. ae.cf eb.bd. ficreliquae/brad reliquam £/d. Sicut porrd ablata aves
ad ablatam c/f fic totum a/b/ad totum c/d,per hypothe
fin. Reliquum igitur ¢/b/ ad reliquum £/d, fe habet vt
.. . - totumasbsad totumc/d,per vndecimam eiufdem quin
d. Si fucm ergo ficut totum ad totum: &c. vt in theoremate. Quod expedicbat:
demonttrare. ~
. Lemma fiue affumptum. . o
@Et quoniam erat ex hypothefi,vta/b/ad c/d,ficase/ad c/f:& permutatim deinde
Cab od eb  £d. Vtabradaseficc/drad o/f. Nunc porrd oftenfum et

w ficata/bsad c/d,fice/brad £/d.& permutatim itaque rur
fum,vta/b/ad e/b, fic c/,drad £/d, per fapius allegatam
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decimamfext] huius quinti.Fit igitur vt ficuta/b/ad ase, ficc/d/ad e/£: atq; rurfum
velutidem a/bsad e/byficidem c/d/ad £/d. Corollarium.
Comuerfioras @Et proinde c3uerfio rationis, hoc eft,acceptio antecedétis ad exceflum quoante
tonis. ,  cedens ipfum excedit confequens, fit manifefta.
) Gebonpe K Foikare  «.
Ap ¥ Bl peyin, upet &Ra cvig 16 wAB00s aUrdluo Aaulardpsi, kol of & dvrd
Ay, I Tow % 7 mpGop F Tpivs pbigop §y kod 7 TicweTrp g‘,i:]'a Jgop isauy kip
Voo, laopyxtp Phearop,Yhaarop.

Theorema 20, Propofitio 2o,

I fuerine tres magnitudines, & alizeifdem 2zquales numero,
S binatim fumptz,& in eadem ratione,exzquali autem prima
tertia maior fuerit:& qparta fexta maior erit:etfizqualis,2qua=
lis:etfi minor, minor.

. Equmrado O RONTIV S. @Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres dve/f,cum’

n€ refpicietia duabus ordinatim {umptis in eadé ratione: vtpote,ficuta/ad b,fic d-ad ¢ ficutitem
inordinatis. b/ad c,fic e/ad f. Aio quod fi a/fuerit maior ipfa c,eritex zquali d/maior ipfa fretfi
Prima differe £qualis,zqualis i auté minor,itidem minor. Sit primim a,maior ipfa c.Et quo-
tia. nid eft ficut bsad c, fic e/ad ferit & & conuerfa ratione,ficut ad b,ficf/ad e,per co-
T rollarili quarta huius quinti.veriic/minor eft a, per hy-
thefin,& bralia quzzam magnitudozhabet igitura/ad
1 /maiorem rationem,quim c/ad candemb,per primam
| parté oftauz huius quinti. Sicut porrdc/ adb, ficf/ad e:
I’ tur ad ¢/ maiorem rationem habet, quim fad ipfam e.
ceed L Adeandem autem rationé habentium, maiorem ratio-
‘ 3@ ' nem habens illa maior eft,per decimam ipfius quinti.Ec
Sechida diffes - dvigitur,ipfa f/maior eft. I[%bd fia fitzqualisipfi c:
rentia, erit & d/zqualis (i‘Pﬁ f-habebunt enim a/& c/ad candem b/ eandem rationcmgcr
primam partem {eptimz huius quinti.Et quoniam cft ficut a/ad b,fic d/ad e ficitqs
c/adb,fic f/ad ipfam e:habebunt quog; d/& f/ candem rationem ad ipfam ¢. Quz
autem ad eandem eandem habent rationem,zquales adinuicem funt, per primam
Tertia diffes Partem nonz ;’gﬁl{s quinti. Acqualis cft igitur d,ipfi £.qHaud diffimilite oftéde-
rentia. tur,quod fia/ fuerit minor ipfa c: erit confequenter d/ minor ipfa f. 'T'unc cnim ¢/
ad b/ maiorem rationem hagcbit,quim a/ad ipfam b,per candem o€tavam huius
quinti.Eftauté vt a/ad b,fic d/ad ¢, per hypothefinficiitgsc/ad b, fic f/ad e/fe habere
preoftenfum cft. Et proinde f/ad e/maiofem rationem habebit, qudm d/ad ipfam
¢.Hinc rurfum per primam partem decimz eiufdem quinti,f/ipfa d/maior erit: &
d/proptereaipfa f/minor. Itag; fi fuerint tres magnitudines, & aliz ci(d€ zquales

numero:& quz fequuntur reliqua.Quod oportuit demonftraffe.

eNpx oy Potbeare ke ,
Ap § rein poyitnynod &R Gy 1G: > @AT00s oVrdluo Aapfoavbpsve, ugd tp T3 aurd
EM}(;,@ M Temegacyfin &urSp it odahoyia i You 3 3 mpSrop F Bivs pdlop in » v
eprop ¥ Uils paiop sous uikpioop,iaop,uitp ihaorop,ihasop.
Theorema 21, Propofitio 21. ,

I fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem zquales numero,
binatim fumpte,& in ecadem ratione,fuerit autem perturbata

Sicut rurfum a/ad b,fic d/ad e,per hypothefin: & d igi-

20

1 & a/igitur ad b/maiorem rationem habet,quim f/ad e, -
]

21

— S s
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eari proportio:ex zquali verd prima tertia maior fuerit, & quar-
ta {fexta maior erit: etfi zqualis,zqualis: etfi minor, minor.

ORO NT V S.gSint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres d, ¢, fcum
duabus perturbatim in eadem ratione coaflumptis: vepote, ficutas adb, fic e/ad f,
ficdtq; brad c,ficd’ad e.Dico quod fi a/fuerit maior c;erit ex zquali d/maior £ etfi
#qualis,zqualis: etfi minor,minor.Sit primiim a/maior c:iam recipio probandum,
quod d/fit maiorf. Et quonii cft ficut bsad ¢,ficd/ad e,perhypothefin:erita con-
uerfa ratione,vt c/ad b,fic e/ad d,per quartz huius quinti corollarii.Rurfum quo-
J niam a/maior eft ¢, & bsalia quadam magnitudo: habet

igitur 2/ ad b/maiorem rationem,quim c/ad eandem b,

[ nuncoftenfum eft). & e/propterea ad f/maiorem rationé
habet,g ad d Ad qui auté cadem magnitado maioré ra-
tion€ habet,& illa minor eft: per fecundi parté decime

] ipfius quinti.Eft igitur f,ipfa d/minor:& d/propterea ma

1
I 1 - ior f.QC Haud diffimiliter {i a/fuerit zqualis ipfi c: often-
a@ @ detur & d/zqualis ipfi fNam a/& c,id eandem brean
“ dem rationé habebiit: per primi partem feptima huius
quinti. Et quonii eft ficuta/ad b,fic ¢/ ad f, ficditg; c/ad b,fic e/ad d: & evigiturad
vtrang; d/& freidem rationé habebit.Ad quas auté eadem eandem habet rationé,
ipfzfunt zqualcsxcr fecundam partem nonz ipfius quinti. Acqualis erit igitur d,
ipfi f.@Item fi a/fuerit minor c: dico tandem, ¢ & d/minor eritf. Tunc enimc/ad
b maiorem rationé habebit,quim a‘ad candem b:per eandem o&au3 huius quin-
ti.Et cam fit velut c/ad b,fic e/ad d ficitq; a/adb,fic e/ad f (veluti fupra deductum
cft) habebit confequenter e/ad d/maioré rationem,g e/ad f.Ad qiam auté eadem
maiorem rationem habet,& illa minor eft:per fecundam partem decime ciu(dem

quinti.Eftitaq; d/ipfa f/minor. Ergo fi fuerint tres magnitudines:&c.vt in theore-

mate.Quod oftendendum fuerat.
) Oedgnpter kP, Pedbeore kP, i e
Ap § STy pyion wj &Re GyTeig ione 3 wAibos oUvdtuo Aacpocvd ufpac oF & avrd
Aoyo,ued & 0¥ ipled durdAeye tsau. .
Theorema 22, Propofitio. 22.
I fuerint qualibet magnitudines, & aligei{dem 2quales nume
ro, binatim fumptz in cadem ratione : &ex zquali-in eadem
ratione erunt. .

- OR ON T IV S.Sint verbi gratia tres magnitudines a,b,c, & aliz eifdem nu-

mero zquales d,e,f,cum duabus ordinatim fimptis in eadem ratione:vtpote,ficut
a/ad b,fic d/ad e,ficut auté b-ad ¢ fic e/ad f.Dico quod extremz vteriufque ordinis
magnitudines, ex zquali in cadem ratione eruntficut quidé a/ad c,ficd-ad f.Acci-
piantur enim ipfarum a,d-zqué multiplices g,h: ipfar@ vero b,e,aliz itidem zqué
multiplices k,l:ipard@ denig; c,f,vtcung; etiam multiplices m,n. Cum fitigitur vt
a/ad b,fic d/ad e:& ipfarum a,d;hoceft primz & tertiz,zque multiplices fint g h:fe-
cid= autem & quartz,vtpote ipfard b,¢,aliz itidem xzque multiplices k,1.Eft igicur
ficut g/ multiplex ad k/multiplicé, fic h/ad I: per quartam huius quinti.Et proinde
erit,vt k/ad m,fic l’ad n:eft enim ex hypothefi,ve bradc,lic e/ad £, & ipfarum b, e, 2+
qué multiplices k,kipfard auté ¢,f, zqué rurfum multiplices m,n,per coftruétionés

i

ZEqui ratios
nemeelpicien
tig in perturs
batis.
Quando pris
tna maior eft
tertia.

per primam partem oftauz huius quinti.Sicut porroas
ad b,ficexhypothefi e/ad f: ficitq; c/ad b, fic e;ad d (vti |

Vbiprima x»
quaturtertic.

anndd pris-
ma minor eft
tertia,

Zqua ratio
in ordinatis.




Vbiplures tri
bus in vtrog
magnit_udinu
extiterint or»
dine.

Zqua ratio
in perturbas
ull
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unte &, m,tres magnitudines,& h,,n,aliz eifdem numero 2quales,cum du-
fbus o:-%loitgtim fumptis ;g: eadem ratione:ficut quidem grad k,fich/ad L ficitg; k/
ad m, ficl/ad n. Sig/itag; fuerit maior ipfa m,& ex zquali hvipfan/maior erit:ctli
zqualis,zqualis:etfi minor,minor,per huius quinti vi

- gefimam.Atqui g,h,ipfaria,d, hoceft prim=z & tertiz
magnitudinis(quoad llationis ordiné)datz funt xqué

} muftrx;liccsnn,n/auté fecunde & quartz,vtpoteipfard

e ¢,f/zqué itidé multiplices.Eft igitur per fextd huiufee
~—~  quintudiffinitioné,vt primaa/ad fecundi c:fic d/tertia
b ad quartam f.q[Idem quog; licebit oftendere,vbipla-

res tribus in verog; magnitudini extiterintordine. Ve-
pote fi fuerint quatuor 2, b,c,d, & aliz quatuor e,f,g,h:
fimiliter oftendemus cum tribus primis magnitudini-
busa,b,c,& e,f,g,fore velutazad ¢,fic ¢ad g.Et rurfum

miffa,& coaflumpta quarta)vtpotea,c,d, & c,g;h,con-
. : cludemus veluti fupra,fore vtasad dfice/adh. Etde-
inceps quantumlibet,pro veriufque ordinis multitudine. Sifuerintergo qualibet

m'agnitudin;s,& aliz cifdé zquales numero:& quz fe-}— 3,5, , d. & 6gh
quuntur reliqua.Quod oftendendum propofueramus.! - N—r
Oxdopptoe ) Peibeare .

Eép % Bioe pepylOn, @ &R suvig i@ » @ABoog Grhduo apfoorvipdm of & &vT 3 Nopo,
§ % TeTaspecyplvn durdp b vaehopiaykod A’ ios of o avleeh Ay Gz

( Theorema 23, - Propofitio 23.
SI fuerint tres magnitudines, aliz'que eifdem zquales numes

ro, binatim fumpte in cadem ratione, fuerit autem perturs -

bata earum proportio:& ex zquali in eadem rationeerunt.
O RO N TV S.€Sint tres magnitudines a,b,c,& aliz eifdem numero zquales

d,c,f, cum duabus in cadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut quidem a/ad b,

1)

ratione,ficut a/ad ¢, ficd/ad . Afflumantur enimipfa-

aliz itidem 2qué multiplices ,m,n. Cam ergog,h,ip-
farum a,b,fint per conftru@tionem zqué multiplices, &
partes eodem modo multiplicii cangcm habeit ratio-
nem fumptadinuicem,per quindecimam huius quin-
ti: eft igitur vta/ad b,fic g/ad h.ficut auté a/ad b,fic e/
ad fper hypothefin:& ficut igitur g/ad h,fic e/ad f,per
vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam m,n, x;ffao
rum e,f,funt zqué multiplices:erit rurfum per eandem
quindecimam huius quinti,vt e/ad f, fic m/ad n. Sicut
porrd e/ad ffic g/ ad h, fc habere monftratum eft: &
ficut itaque g/af h, fic mv/ad n, per ipfam vndecimam
ciufdem quinti. Infuper quoniam eft ficuc b/ad o fic
d/ad e,per hypothefin,& ipfarG b,d fumpt funt zqué
multiplices b,k : ipfard vero ¢,e,aliz itic}::mzqué mal-
tiplices I, n.Eft igitur vt by multiplex,ad I multiplicé,

Bt

>
{'\

—_—
nt[

=p

-

cum tribus fuccedentibus (fecunda vtrobique prater-.

23

fic e/ ad f, ficitque bsad ¢, ficd/ad c. Aio foreex zqua

rum a,b,d,zque multiplices g,b,k:ipfarum potro c,6,f; -
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fic k/ad m, per quartam huius quinti propoﬁtionctp. Qﬁcnﬁlm eft autem; qudd
ficut g/ad h,fic m/ad n.Sunt itaque g,h,},tres magnitudines, & k,m,n, aliz eifdem
zquales numero,cum duabus in cadem ratione perturbatim coaffumptis:ficuc qui- ,
dem g/ad h,fic m/ad n,ficut rurfum h/adl, fick/ad m.Ergofi Ag/fucrit maiot 1, erit
<% zquali k/maior n:& fi zqualis,zqualis:fi autem minor,itidem minor, per vige- R
fimamprimam huius quinti. Porrd g,k/funtzque multiplices ipfarum a,d,prima
& tertiz magnitudinis ( feruato illationis.ot.dmc) IV autem & n/ fecund= & quar-
tx,hoc eft iplarum c,fzque rurfum multiplices,per con{truéhpncm. Eft igitut vt
prima a/ad fecundam c,fic tertia d/ad quartam £: per fextam civfdem quinti diffi-
nitionem.Si fuerint igitur tres magnitudines,alizg; cifdem 2quales:&c.vt in theo-
remate.Quod oportuit dftendiffe. .
" o CTE udt,? Pedbearie  sdl

Ap mpBTop woe dedregop Top RuTdp Ex Noyopsrad Bimop s TiTapTop, Ixn 5 @ wiu-

fop n€oe fedrigop T8 duTdp Népop, kol Wrop mess TirapTop, wgd GoTdip mpGTop @
wipiifop m dedregop,Top gurdp e Noyop,kod TeiTopKad tkTop Mg TiTapTRp.

- Theorema' 2.4, Propofitio 24.

. 24 I primum ad fecundum eandem habuerit rationem , & ters
S tiumad quartum, habuerit autem & quintum ad fecundum
eandem rationem & fextum ad quartum:& compofita primim
& quintum ad fecundum eandem habebunt rationem, & tertium
& fextum ad quartum.

O R O N T 1V S.q[Habeat primiim a/b/ad fecundii c/candem rationem,quam
tertium d/e/ad quartum fiquintum rurfus b/grad fecundum ¢,eandem quog; ratio
nem habcat,:luam fextum €/h/ad ipfum f/quartum. Aio,quod & compofita primi
A &quintum a/ g, candem rationem habebitad idemi fe-
K b £ cundum cquam tertium & fextum d-h/ad idem quar-
Cr— i tumE£ Ciam enim fit ex hypothefi,ve b/g/ad cfic e/hs
d 4 —"  ad fi& 4 conuerfa itag; ratione, erit vt ¢/ ad bg.ficf/ad
f'f" c/h,per corollariii quarcz huius quinti. Praterea quo-
niam ex ipfa hypothefi,cft ficut a/b/ad ,fic d/e/ad fificut rurfum ¢/ ad})/g, ficf/ad
¢/h.Et ex zqualiigitur,ficuta/b/ad b/g,ficd/e/ad e/h : per vigefimifectidam huius
__ quinti. Divi{ itaq; magnitudines a7 b,b/g, dre,& e/h,
3,b.c’b,g.  dyefeh |6, proportionales.Et compofitz igitur,per decimam
" |o€tauam ipfius quinti,proportionales erunt: vta’ g/ ad

brgficd/h/ade/h- Receprum cftauté ficut b/g/ad c,fice/h/ad f Et ex aqualiigic
Ik tunper eandém vigefimamfecundam quinti, ficut a/g/
'~ [adcfic d/h/adf. Ergo {i primum ad fecundum eandem
habuerit rationem, & tertium ad quartum : & quz fe-

quuntur reliqua. Quod expedicbat demonftrare. '

Otbgnpe ke, Pedbeore Ke.
Ap Tarwge peyidn ciahoyop iy 74 pipisop kod T8 iNdxisop , fbo T&p Aoy pego-
tip. '

2580

Theorema 23, Propofitio 25,

25 I quatuor magnitudines proportionales fucrint, maxima &
-) minima reliquis maiores erunt,

m.j.
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O RONTI1YV S. (Sint quatuor ciufdem generis magnitudines a/b, dre, & f,
inuicem proportionales, ficut quidem ab/ad c¢/d, fic e/ad £itg; a/b/omnium ma-
«xima,frverd minima.Dico quod a/b/& f, reliquis c/d/& e/funt maiores. Quoniam
enim a/b/omnium quatuor fupponitur maxima:maior eft igitur a/b,ipfa ¢/magni-
a 5, fudine.A maiori itag; a/b,fecetur zqualis ipfi ¢/minori,
b ' JL per tertiam primifitq; a/g- Rurfum, quonid eft vea/bs
_"‘—‘—h—'e : = ad zd,fic e/adf,prima autem a/b,maior eft tertia e : &
£ fecunda igitur ¢/d,ipfa £/quarta maior erit,per decima-
' quartam huius quinti.A maiori rurfum c/d,fecetur ipfi
f/z?ualis, per eandem tertiam primi:fit'que /h.Clim igitur fic ve a/b/ad c/d,fices
ad f,& xqualis fica/g/ipfi ¢,& c/hvipfi £ eft igitur vt a/b/ad c/d, fica/g/ad c/h,hoc
eft, ficut totum asb- ad totum ¢/ d, fic ablatum a/g/ ad ablatum c/h. Et reliquum
itaque g/bsad reliquum b/d/erit ficut totum a/b/ad totum c/d:per decimamnonam
ipfius quinti.Prima autema/b/maioreft tertia c/d:& fecunda itaque g/b,maior erit
quarta hd, per ipfam decimamquartam ciufdem quinti. Porrd a/ g/ zqualis
~ eftipfi e:&c/ b ipfif, per conftru@tionem. Binz igitur a/ g/ & f, duabus
c'h/ &ve, funt per fecundam communem fencentiam zquales.Si au-
i tem inzqualia zqualibus adiungantur,omnia eruntinzqualia:
per quartam communem fentétiam.Ec quoniam ipfis a/g/
& {7 additur g/ b, ipfis autem ¢/ h’ & esadditur h/d,
& maior eft g/brip(a h/ d:maiores ergo fuat
a/b/maxima & f/minima,reliquis c/d/
& ¢/ magnitudinibus. Quod re-
ceperamus oftendendum.

: ? | .
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EXYKAEIAOY STOIXEION EKTON.
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Mo oxiparme Wbiypappa Bip36 mic 7 purlas Tnd kaemt plapykod mis 260 e
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~ @Diffinitiones 5. |
! Imilesfigure funt,quz & angulos zquales habét
el o vioum,& quz circaanguloszquales funt lates

. [y

| ra proportionalia.
) B Vitpote,fi fuerint bina triangula a/brc,& d/e/frinuicem zquiangus
8L G R [a: fueritque angulus qui ad a/ 2qualis angulo quiad d, & quiad by,
e il cft angulus eiquiad ¢, atqueis quiad -

c/ngu-l-dad frrelpddenter zqualis. {itque infu per veasbs > : .
lacus ad bre,fic dresad e/fiveqp bresad @a, fic e/frad £ d: atque '
demum ficut vavad ab, fic f/d/ad de. Huiufcemodi nanque d :

c €

triangula, fimilia nuncupamus: etiam fi fuerint inzqualia.

CAavnrmemine & oxipaTta By , Smp kaTigo T oxnudTop iydufvoins kod vaufyos Ads

ot Haip. _ .o o
2 Reciprocz autem figurz funt, quando in vtrag; figura antecedé:

tes & confequentes termini rationales fuerint, '

De redtilineis videtur intelligere figuris . quemadmodim
fi duorum redtilineorum & zquiangulorum a brs & d/bve,
anguli qui fub a/br& brc;ei qui fub d/b/& brescBtinetur gqua
fem habétium:fuerit ficut latus a/b/ad latus brd,fic latus e/ by
ad latus brc:aut ficut asb/ad bre,fic d/bsad bic. Tali nangs mos
do fit antecedentium & confequentium terminorum,hoc eft
comparatorumeadinuicem laterti,qu® circum zquales angus |
los,reflexa proportio,reciprocdve rationum fimilitudo:diciis * —c
viirque eiufcemodi figure,clim adinuicem eomparantur, reciprocz.
€ akgop kgt piovy Noyopivbiie Tpiddon Noara By § og b 8\ aitdg » pdilep Tuipw,dvrug
7 pEgop meos 3 CAaarop. - . -

3 Per extremam & mediam rationé,recta linea diuidi dicitur: quis

do fueritficut tota ad maius fegmentum,fic maiusad minus.
Vtpote, fi data reQa linea a/b dividatur in punfto c: fues 5 ¢ 5
ritque vt tota a/b/ad fegmentum maius b/c,fic idem fegmen ™ v !
tum b/c,ad reliquum ¢/a. I
- €@~ B, mivTog oxikpaTog it & aiig kopuele 4D} Thiy Py kkbS- dyoptin.
4 Altitudo eft,vniufcuiufque figurza vertice ad bafin perpendicus
laris deduta.

d

‘miijs
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Exempli gratia,trianguli a/ b/ ¢ altitudo erit &/ &/ refta lis e
nea, ab a/ vertice ad bafin b/c/1 diculariter incidens. Et
hexagoni e/f/g/altitudinem oftendet perpendicularis e/h,que .
b c &

b ervertice,in bafin fig/deducitur.

o Abyosix Aoywp cuykER ApeTan Sy of T Nopwp TyNikdmsreg {9’ lavmee mRa@AR-
TaR&EE, moiGa mvds. .
Ratio ex duabus rationibus, autex pluribus csftare dicitur : quis
do rationi quatitates multiplicatz,aliquam efficiunt quititatem.

De copofitios  Expreffimus diffinitione tertia libri quint,quidni rationé adpeliemus: ;]uot infuper ras
a

ne rationum, tionii fuerint fpecies fiue differentiz,atq fingula in vniuerfum comprehen

interpretatio
notanda.

Diffinitionis
interpretatio

rationit difcris
mina.Nunc porrd diffinit Euclides,quoni modo ratio ex rationibus cSponi,feu conftare di
catur.Ea nang ratio ex rationibus conftat,fiue céponitur:quarii quantitates inuic€ multipli
catz illam efficere vidétur. De ez rationis cSpofitione,feu rationalium terminord illatione,
hic minime velim intelligas:quam decimaquartalibri quinti diffinitione, cGpofitam ratios
nem adpellauimus:acceptionem videlicet antecedentis cum confequente,ficut vnius,ad ips
fum confequens. Aliud fiquidem eft,rationé ex rationibus c5ponere:aliud verd in propors
tionibus,a diuifis rationum terminis ad coniunétos fiue compofitos, rationum fubinferre
fimilitudinem. @A it igitur Euclides,rationem ex binis aut pluribus rationibus componi,fis
ue conftare:ciim datarfi rationum quantitates fuerint adinuic€ multiplicatz,& aliam quams
piam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas,rationem exprimit, quz ex datis
rationibus procreatur.Fit autem huiufcemodi quatitatum multiplicatio,inter duarum tans

Vbipluresdu tummodd rationum quantitates. Nam vbi plures fefe obtulerint rationes:ea in primis cols
abus extiterit figatur ratio,qua ex multiplicatione duarum primarum quantitatii generatur.Ex hac pofts

rationes,

Notandum.

modum ratione & fequente tertia,alia ratio procreanda eft. Hinc rurfum, per quantitatt
huiufce rationis & fuccedentis quartz multiplicationem,confurgés ratio tandem eliciatur.
Idque deinceps,pro datarim rationum multitudine:fiue datz rationes eiuf{dem,aut diverfz
fuerint fpeciei,& fub continua aut difcontinua,ordinatdve feu perturbata proportione con
ftitutz. Adde qudd hac intelligenda funt de rationibus omnino maioris, vel omnino mie
noris inzqualitatis.Nam fi vna propofitarum rationum foret maioris, altera verd minoris

inzqualitatis (de quibus tertia diffinitione libri quinti) tunc quantitas maioris , per quans

titatem minoris veniret diuidenda : refultans enim quantitas, procreatam inde rationem

Qugnamfint oftendet . €Quantitates autem rationum hic vocat Euclides , non eas quz fub datis contis
rationd quan pentur rationibus : fed numeros, 3 quibus rationes ipfz denominantur. Vt duo, 4 quibus

titates.

dupla : tria, & quibus tripla:& quatuor,vnde quadrupla ratio in multiplicibus exprimitur.
Aut in {uperparticularibus vnum & dimidium,a quo fefqualtera: vnam & tertium , 2 quo
fefquitertia : vnumvinfuper & quartum , vnde felquiquarta ratio nomendaturam accipit.
Ttem voum & duo tertia , vnde rationem fuperbipartientem tertias :atque voum & tria
quarta, ex quibus fupertripartientem quartas in fupen;Parrientibils adpellamus. Haud alies
num habeto iudicium , de rationibus ex multipfici & fuperparticulari ratigne, aut ex muls
tiplici & fuperpartiente compofitis: & datis quibufcunque fingularum quingg rationalium
fpecierum differentijs. .

Exéplivbira ESTO, LYCIDIORIS INTELLIGENTIAE GRATIA, DA
tio multiplex ¢, i exemplum ratio multiplex,ipfius inquim a/ad b/dupla:ponanirginter /& b,alia quaes

ex binisch,
nit rationib?.

da magnitudo ofubfefquitertia ipfius a,& fefqualtera ipfius

b.Aio tationem a/ad b, componi fiue conftare,ex rations a/ + 3

ad ¢, & ratione zad b.Nam ft quantitas rationis a/ad ¢,vtpos 2
te vnum & tertium , per rationis quantitatem ipfius c/m,

vnum inquim & dimidium multiplicetur:prouenient duo,a

fgfgfdﬂﬁ& quibus dupla ratio(qui habet a/ad b)nominatur. Ciim enim

c/magnitudo ad a/magnitudinem fit fubfefquitertia,ad baws X1 X 3
tem {efqualtera: qualium igitur partium ceft trium; talium
neceflum eft a/fore quatuor, & b/duari fimilium. Habet igis

/

tur 2/ad brrationem,quam quatuor ad duo:& proinde duplam,ex fefquitema ipfiusaad c, |
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& (éfquqlter;x ipfius ¢ad birefultantem. €Sit rurfum in maiorem expreffionem,inter c/& Exempld vbi

bsalia quedam magnitudo

d,fubtripla ipfius c,ipfius autem b/fubdupla. Aio quo rationé tres rationes

asad b, ex rationibus a/ad ¢, & /ad d,atque drad b/conftare. (quarum vna

- Duco enim vnum & tertidi rationis a/ ad ¢ denominatorens, minoriscfting

in tria denominatorem triplz, quz eft c/ad d: fient quatuor, :f:dael:;a:é?o
oftédentia a/ad d/quadruplam obtinere rationem.Et quonii®nunt multipli
d/ad b ratio minoris eft inzqualitatis, nempe fubdupla: di¢ cem.

uidam quatuor, 3 quibus nominatur quadrupla, per duo ips

fius fubduple denominatorem: prouenient enim duo,dupl

(qua eft ipfius a/ad b )rationem denominantia.Nam cumd/ Oftenfiociufs
fubduplum fit ipfius b,& fubtriplum ipfius c:qualium igitur dem cxépli.

d/eft ynum,talium breft duorum,& ¢/trium fimilium. Item quoniam a/ad ¢/eft fefquitertiii:
ualium propterea ¢/ eft trium, a/erit quatuor.Sed qualium ceft trium,b/duorum effe des
3u&um eft: qualium itag breft duorum,a/quatuor erit fimilium.Quatuor rurfum ad duo,
rationemn habent duplam,qualem a/ad bobtinere fuppofuimus.€Sed demus exemplumin Exemplii de

f s
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ratione fuperparticulari: {itq asad b/fefqualtera, ad c/autem rationefupers
fefquiquinta,& /ad b/fefquiquarta. Dico rationem fefqual. Particulari.
teram , ex fefquiquarta & fefquiquinta refultare. Si nanque
multiplicaueris vnum & quartum,per vni & quintum:pros

ueniet yvnum & dimidium,a quibus fefqualtera ratio denomi

natur. Ctim enim ¢/fubfefquiquintum fitipfius a,& fefquis Jndugio.
quartii ipfius b: qualifi ergo partiii c/eft quing, talium aerit

fex,8 biquatuor fimilifi. habent autem fex ad quatuor,veluti

a/ad bsrationem fefqualteram €Quod fi /magnitudo fuerit Aliud exépli
ipfius a/fefquitertia, & dupla ipfius b,vt in feciida figura:n f“P,CfP?;ﬁ‘“’
multiplicabis vaum & tertium fubfe{quitertiz(qua eft a/ad {;“'l.‘;n‘;i ina
¢)denominatorem, per due,a quibus dupla ratio ipfius ¢/ ad yig eft ingqua
b/denominatur. Diuides itaque duo,per vnii & tertium:pro: litatis.
pterea qudd a/ad c/ratio minoris fit inzqualitatis. Vnum igis

tur & tertium,efficiunt quatuor tertia:duo autem, tertia fex.

Diuide itaque fex per quatuor : proueniet vnum & dimidis
um,fefqualter rationis (quz eft a/ad b) denominator.Nam Exzpli declas
cim ¢/ ad a fit fefquitertium, ad b/ autem duplum:qualium ratio. -
proinde partium c/eft quatuor, talium a/eft crium, & bsduas

rum fimilium.Ratio igitur a/ad b,eft vt tria ad duo,quz fefs

_ qualtera nuncupatur. @Idem in fuperpartiente ratione tandé Exépld defis

obferuari videbis . §it enim a/ ad b/ fuperbipartiens tertias: perpartientis

& inter /& brincidat ¢, fubfefquiquartum ipfius a,& fefquis copofitions.

tertium ipfius b.Dico iam rationé a/ad b,componi ex ratios

ne aad c/fefquiquarta,& fefquitertia ipfius c/ad b. Multiplis

cetur enim vnum & quartum, per voum & tertium:fiet voii -

& duo tegtia,vnde {uperbipartiés tertias (qua eft ipfius a/ad

b)denomingrur. Oportet enim propter rationum hypothes Ofterifid exés
es, qualium partium ¢/ fuerit quatuor, talitm b/fore trium; pli-

& aquinque fimilium. Quinque porrd ad tria, eam feruant

rationé, quam a/ad b:népe fuperbipartiétem tertias.(Qudd Alind fupers

fi inter /& c/inciderit magnitude d,fe{q@iquinta ipfius a, & partiétis cxés

fpfius c/fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus as ad d, & d; plum,vbi vna

ad c,atq c/ad britidem componetur. Duco enim vnum & ter 1o oo
. " . . " seftingquas

tium rationis c/ad b/denominatotem, in vium & dimidium Jj¢qeic.

denominatoré rationis quam habet’ diadc: fient duo,a quis

bus ratio d/ad b/denominatur, vtpote dupla. At quonii a/ad

d/ratio minoris eft inequalitatis,népe fublefquiquinta: diuis

dam ipfa duc per vnum & quintum, in hunc modum.vnum
&quintum,efhiciunt quinta fex : & duo,vertuntur in decem

m.iij.
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juinta. Diuido ergo decenr per fex: proueniunt vium & duo tertia, quibus ratio /ad br
enominanda eft, qua fuperbipartiens tertias adpellatur. Idem quoque per fuperius exs
preflam partium cum rationibus datis, & rationit cum partibus refpondentiam, deducere
vel facile licebit:qualium enim partium c/fuerit quatuor,& d/fex,talium byerit trium, & as

g:linquc fimilium.Hinc rurfum c8{urgit a/ad b/ratio,vt quinque ad tria. @Porrd fi forfitan -

hac partium quotarum, feu fraionum vulgarium multiplicatione minus fueris exercis
tatus:cofulito librii fecundi noftrz Arithmeticz praltice. Nec volumus te latere,huiufces
modi quantitatum(a quibus datz rationes nominantur)tum expreffionem,tum etid muls
tiplicationem,per aftronomicas,hoc eft fexagenarias integrorum fra&tiones(quz fcrupula,
eu minuta vocant)indifferenter abfolui poffe:de quibus libro tertio eiufdem Arithmeticg
noftrz abundg tratauimus. Eft enim fexagenarius numerus, propter partii quotarum in
eo contentarum multitudinem,omnibus rerum fuppu tationibus indifferenter adcGmodus.

CConferamus in exemplum vtrung calculum:& primam rationis compofitionem, vbi ras.

tionem a/ad brduplam,ex fefqualtera & fefquitertia céftare monftrauimus,rurfum examis

nemus. Multiplico itaque vnum & dimidium,per vnum & tertiii,in hunc qui fequitur mo.

dum.Duco primiim integra in fefe:fit vium integrii. Deinde nsmeratorem fra&ionis mul
tiplicandz,in integrum multiplicantis: atque numeratorem multiplicitis,per integrd muls

tiplicandz:procreabuntur enim fractiones ptioribus haud diffis |— T

miles,vtpote dimidiii,8 vnum tertium,qu¢ redu®taad vnam fra l><“?‘ 3 _y_ 2
&ionem fimplicem,efficiunt quinque fexra. Tandem multiplico I .L>< 8
fraGtiones ipfas adinuicem,numeratores quidem per fefe,atque 3 * s 3
denominatores:fiet ynum tantummodd fextum. Compono vnii I T
fextum & quinque fexta:confurgunt fexta fex,qua vnum valée : —i—- K
integrum priori integro adijciendum. R efultabunt iragg duo in: 5 ¢
tegra,a quibus propofita ratio dupla denominatur.€Verum idé

per aftronomica inquiramus fcrupula fiue minuta. Denominator itaque fefqualter ratios
nis,erit vaum integrum, & triginta integri minuta: ipfius verd fefquitertiz rationis c:lc_no’
minator,vnum itidem integrum & minuta viginti . Sunt enim triginta,dimidium : viginti
autem,tertiii {exagenarij numeri. Duco igitur triginta minuta,

in minuta viginti:fiunt {eciida fexcéta, quz diuifa per fexagin- | Integra| Minuta.[Seciida.
ta,reftituunt decé minuta.hzc fubfcribo fuo loco.Deinde muls 1 30. oo
tiplico vnii integrii per ipfa viginti minuta:redeunt minuta vi 1 20. ©0
ginti.hxc noto fub priorib®decem minutis.Poftea duco trigins 10 -| §oo
ta minuta in vnum integrii: reftituuntur minuta triginta(nam 20 10
frattio per integra multiplicata,fimilem videtur producerefra| 1 30 [ ga0

_ €tioné)Quibus fubnotatis, multiplico integra adinuicé, & vad |~ 5 /= | §

Alius modus
cSponédi ras
tiones adinuf
cem.

o—)

tantummodd reftituitur integrum. Compono tidem decem,

viginti & triginta minuta,confurgiit fexaginta, quz vnum valent integrum priori demum

adiungendum.Proueniunt igitur ex hac quatitatum multiplicatione duo integra, 2 quibus
dupla ratio(quz erat 2/ad b)venit denominanda.In czteris refpondenter facito,fiue vulga
ribus,fiué aftromdmicis iuuet vti fra&tionibus.

CEST ET ALIVS RATIONALIVM QVANTITATVM
multiplicandi modus,ipfis potiflimum numeris,ad numerimve relatis quantitatibus pecu
laris: fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inzqualitatis ratione proponantur. Nam ex
eorundem numerorum {ub datis rationibus conftitutorum multiplicatione,numeri procres
antur,{ub compofism,vel inde conftante ratione fe habentes. Multiplicandi funt itags primd

" antecedentes numeri adinuicem,& antecedens ipfius compofitz rationis efficietur. Deinde

Primil exems
plit de cSpos
fitione multis
plicis. -

confequentes itidem inter fefe ducéndi,vt confequens ciufdem rationis generetur. @R epes
tatur in maiorem fingulorym euidentiam , antecedentis primz compofitionis exemplums:
{intqg rurfum numeri,fria ad duo in ratione fefqualsera, & quatuor ad tria in fefquitertia
ratione conftituti. Duc igitur a_nnteoedcntes numeros —cTelqualtera. |3 ry
inter fefe;vtpote ﬂua.mortilm c:'la: ﬁ?'nlta du:;il:.dx[r;,cht atio { fefGuitertia. ;
Pl'o gene atz rationis an ente 1ubno 18.1‘oitea | X eifdéca ﬁta. 12 3
confequentes,hoc eft tria & duo,inuicem mulplicato: 'D“ pla - P2
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fient fex,eiufdé produée rationis confequenté exprimétia numeri. A equi duodecim ad fex,
duplam conftat obtinere rationem, cx«flefqualtera & fefquitertia refultanté. €Sint rurfum
binz rationes,altera quidem fubfefqui;ertia, vt trium ad quatuor: altera verd dupla,veluti
~ quatuor ad duo. Si compofitd ex his volueris obtinere

Su: i;:aiqmterfla. | :-——zl rationem,ducito tria in quatuor,vnum videlicet antes
Scrpua'ltera Tatio r—y cedentium in reliquum: fient duodecdim. Poftmodin®
9 - ipfa confequentia inuic& multiplicato,vtpote quatuor

in duo:fient 0&o.Porrd duodecim ad oéto, fefqualteri rationem obferuant,qualem exems
plo quarto(denominatotem duple, per ipfius ubfchu‘i’t‘erriz denominatorem diuidendo)
- reperimus. @Haud diflimiliter ex fefquiquarta & fefs

IRatio { {;‘fq::&tz':a. S—4 t}uitertia,vcluti quings ad quatuor,& ((lluaqtuor ad tria,
|Superbi q — 4—3 | fuperbipartiens tertias producetur : quemadmodim
: perblpartiens tertlas. | 20—12 | ohieGa méfirat formula.Ex antecedentium nang mul
upl.ica!:ione,ﬁent vigintizex multiplicatione verd confequentium,duodecim.continent auté
viginti feme! duodecim,& duo infuper eorundem tertia. €Et proinde non minus facilé col

ligem®,ex quintus

. §Quintupla. 5 I . §Dupla. 2 |

 [Ratio {Subdupla. 2y, | R21IO {Se quitertia. | f—il:nf gﬁﬁ;ﬁ
pla fefqualtera. 10——4 | Dupla fupbipti€s tertias| 8 | pl am,fefqualtqri:

necnon ex dupla & fefquitertia, duplam fuperbipartientem tertias refultare.Sed hac de ras
tionum compofitione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint {atis.

Corollarium. _

CHINC FIT MANIFESTVM QVOD ST A QVALIBET R A
tione compofita,vnaquzg componentium fubtrahatur : profiliet ipfarum componentium
geliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter 4 qualibet:fed minor tantiim a
saiori. Hac autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplicas
tionem abfoluitur:idg rurfum duplicitec.€In primis enim fi compofitz rationis denomis
natorem,per dendminatorem alterius componétium diuiferis:habebis reliquz ratjonis des
nominatorem,fiue numeros in reli®aratione coftitutos.Oportet auté (vbi alteriud vel vtris
uf¢g rationis denominator,integro & fra&o exprimetur numero)ipfa integra 3d fimile ges
nus denominationis cum propria,vel occurrente fratione reducere:poftea numeratoré dis
uidendz rationis,per communé multiplicare denominatoremfiet enim relict rationis,nus
merator . Deindé numeratorem diuidentis , in eundem’communem denominatorem duces
te, nam efufdem relitz ratjonis prodibit denominator . Quemadmodiim ex fecundo libro
noftrz deprehendere potes Arithmeticz. @Refumatur in exemplii ratio dupla,ex fefquis
tertia & fefqualtera refultans: {itg propofitam alteram componentium, vtpote fefquiters
tiam,ab ipfa dupla ratione fubducere. Denominator itag fefquitertig,eft vnum & tertium,
6 >< 4 | quequatuor efficiiit tertia:duo auté,a quibus dupla denominatur ratio, con
3 3| ficiunt tertia fex. Diuide itags {ex tertla,per quatuor tertia,in huic modd.
18 Duc fex in tria,fient degem & o&to:& rurfum quatuor per tria multiplicas
. 1x to, fient duodecim. Et quaniam decem & o&to continent femel duodecim,
& alteram eorundem partem:relicta itagp ratio,fefqualtera eft. @Detur rurfum fefqualtera
ratio,a qua velis auferre fefquiquintam. Ex vno itags & dimidio,a quibus fefqualtera deno
3\~ ¢ | minatur,fiunt tria fecida: ex vno auterh & quinto,ipfius fefquiquinta des
'T><T nominatore , fiunt quinta fex. diuidenda funt q',gitur tria fccunj'a, per fex
RS ‘quinta. Duc itaq tria in quing,fient quindecimipofteéa fex in duo multipli
2 cato prouenient duodecim.Et quoniam quindeéim ad duodecim rationem
habent fefquiquarti : idcirco reli@ta ratio {elquiquarta dicetur.Nam ex fefquiquarta & fefs
quiquinta ratione, fefqualteraCveluti fupra deduximus)generatur.

@POTERIS ET ,I.DEM~PE,R.NVMEROS IN DATIS RATIO:
nibus conflitutos refpondenter abfoluere. Détur enim rurfum numeri, fub antecedentibus
rationibus c5ftituti,vepote duo ad vaum in dupla,& quatudr ad tria in fefquitertia ratios

ne {e habentes:({itque veluti prius,{efquitertia ab ipfa dupla ratione fubducéda. Scribatur -

m.iifj.
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multiplicato duo in tria,hoc eft,antecedés dividendz Sefquitertia. \

rtionis,in confequés dinidéris:fiér fex. Rurfum ducis Sclqualtera,relicta.

to vnfi in quatuor,vepote confequés ipfius diuidendz L

rationis,in diuidentis antecedens: fient quatuor. A ratione igitur quam habent fex ad quas.

Ruor,reliéta ratio denominanda eft:qua rurfum offenditur felqualtera. €Subducamus rurs

fum ad maiorem fingulorum refpondentiam,a fefqualtera ratione,przfatam rationem fefs

Euiquix;_t?_m;ll’roponc ;taq:lc tibi numero; {_ub datis rationibus conftitutos:vtpote,tria ad
. duo in {elqualtera , & fex uinque in {efquiquins -

ta . Et pofita fefquiquinta fug fcf:udtera,duq;tg tria rz—><" :?i.q".a“e.r A rano.

. X LA o Ns| fefquiquinta.

in quinque:fient quindecim . poftea multiplicato duo ' Tl

per fex,prouenient duodecim . Habent autem quins |15——12] lelquiquare,

decim ad duodecim,rationem f{efquiquartam, qualem fuperius offendimus.Haud aliter,de

cxzteris quibufcunqg inuicem fubjucendis facito rationibus. & fi minus in hoc genere cals

culi fueris exercitatus, ad caput fecundum libri quarti ipfius Arithmeticg noftrz c8fugito.

in primis &ﬁéuitertia, fub eadé ratione dupla. Poftea 13 1| Dupla,diuidenda.
<3
66—
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* . Theorema 1, Propofitio 1.

— (; BjRiangula & parallelogramma, quz fub eadem funt alei
{ AR tudine:ad fe inuicem funt,ve bafes. _

R \ﬂ ORONT IV S.Sint bina triangulaa/b/c/& a/c/d,totidémque pa-
rallclogramma e/c/quidem atque of, fub eadem altitudine, fcu perpendiculari ex
asvertice in b/d/ bafin incidente conftituta.Aio triangulumas b/’ ad eriangulum
asc/d e babere,veluti bafis b/c/ad bafin ¢/d. Cimenim e/c/ & c/f/ parallelogram.
ma,in cadem fintaltitudine:in direGum eft igitur e/a/ipfi a/f, atque b/c/ipfi cvd, &
proinde e/f7ipfi b/d/parallela. Producatur igitur rectab/d- ex vtraque parte in cé-
tinuum rectimgs,ad g/& h/puntazper fecundum poftulatum.Secetur deinde brg/
#qualis ipfi b/c,necnon d/l/& I/hvipfi c/d/zquales:per tertiam primi.& per prima
poftulati,connetantur a/g,a/l,&a/h/lincz rc&z.gﬁm itaq; g/b,ipfi brc/ fit zqua-
lis:erunt triangula a/g/b/& a/b/c/in bafibus 2qualibus,& in ci%dcm parallelis ¢/£/&
¢ £ ghvconflituta,& proptereainuicem zqualia:per trigefi-
7k mamo&tavi primi.& proinde a/c/d,a/d/1/& a/l/h/triane
. gula,zqualia quog; erunt adinuicem: Quotuplex igitur
cft g/c/bafis,ipfius b/ctotuplex eft eridguld a/g/c,ipfius
/ a/b/otridguli.quotuplex rurfum eft c/h/bafis ipfius c/d:

- totuplex eft & ac/h/triangulum, ipfius trianguli a/c/d.
£ 6 ¢ T h  Sibafis itagsg/c,maior cft bafi c/h: erit a/g/c/triangu

" lum,triangulo a/c/h/proportionaliter maius. E¢ fi g/c/& c/h/bafes, fuerint inuicem

aquales: erunt a/g/c/ & asc/h/triangula,zqualia quoque adinuicem. Quéd fi bafis
g/c,minor extitetit bafi¢/h: erit &a/ g/ ¢ triangulum, ipfo a/c/h triangulo zqué
itidem minus. Quatuor itaque magnitudinum, duardi inquim bafiumb/c/& c/d,
. totidémq; triangulord a/b/c/& asc/d, fumpta func zqué

—_ multiplicia prima & tertiz: necnon fecundz & quartz,
gc. [oh. [argre. | et | alia vecunque zqué multiplicia . Et ficot multiplex pri-
c. 1«d Tabre. |v¢d. | ma magnitudinis,ad multiplex fecundz,hoc cft,g/c/ba-
N—7" " fis,adbafinc/h: ficmultiplex tertiz, ad multiplex quar-
t,vtpote a/g/c/triangulum,ad triangulum a/wh,fe habere praoftenfum cft.Sicut

I

—— s - A
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;’gitur prima,ad fecundam praedi€tarum magnitudinum,fic tertia ad quartam: per
extd ipfius quinti diffinitioné. V't bafis ergo b/c,ad bafin c/d:fic triangulumasb/c, 4
ad trianguld a/c/d.Quod prius veniebat oftendendum.@Infuper quoniam a/b/c/ Secunda thes
triangulum, & parallclogrammi e/c,in cadem funt bafi,& in cifdem parallelis cort- fu';"::te';ﬁﬁ
ftituta:duplum cft e/c/parallelogrammum ipfius a/b/c/tridguli, per quadragefimi 1flogrammis.
primam primi:& propterea c/f/parallelogrammum,ipfius trianguli a/c/d/ stidem®
duplum.Sunt igitur e/c/& c/f/parallclogramma,ipforum a/b/c/& a/c/dtriangulo-
rum 2qué multiplicia.Partes autem zqué multipliciumgandem rationem habent
{fumptz adinuicem:per decimamquintam quinti. Veigiclf a/b/c/trianguli,ad eris-
gulum a/c/d: fic parallclogrammum e/c,ad c/f/paraliclogrammum.Oftenfum eft
{Brccdfabrcacderc.ot.| autem a/b/c/trian lum,ad tridgulum a/c/d/ fe habere,
veluti brc/bafis,ad bafinc/d.Binz itaque rationes,vtpo-
te bre/bafis,ad bafin ¢/d, atguc parallelogrammi e/c/ad
/fparallclogrammum,exdem funt cum ratione ipfius
asb/c/trianguli,ad trisgulum a/c/d.Qua autem cidem funt ezdem rationes, &ad-
inuicem funt ezdem: per vndecimd ciufdem quinti. Eft igitur vebafis bcadbar
fin c/ddfic parallelogrammum e/c,ad of/ a’raﬂclogtammum. Poterit & ipforum Notandum.
parallelogrammorum ratio,quema dmocfﬁm & triangulord, feorfum demonftrari:
defcriptis fuper g/b, d/ 1, & I/h/ bafibus, & in eadem altitudine parallelogrammis.
Triangula itaque & parallclogramma, qu# fub eadem funt altitudine:adfc in-
uicem funt, vt bafes.Quod erat oftendendum.
Cedghpse B, Precbeare - f.
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‘ Theorema 2, Propofitio 2.

I trianguliad vnumlaterum a&ta fuerit alic}ua reta linea pa
S rallela:proportionaliter fecatipfius triifuli atera.Etfi trian-
guli latera propottionaliter fe¢tatuerint:ad fegmenta conexa re-
&ta linea,parallela ad reliquum erit ipfius triangulilatus.

O RON T'1V S.@In trifgulo enim a/b/cagatut re@a dve, ipfi brclateri paral-
lela.Dico qudd ipfa d/e,fecat a/b/& asc/latera proportionaliter: ficut quidem a/d/
ad d/b,ficase/ad e/c.Connetantur enim bre/& c/d/linex re€tz: per prima poftu-. Prima theore
latum. Erunt itaque b/d/e/& c/e/d/triangula, in cadem matis pars.
bafi d/c,acin cifgé parallelis b/c/& d/e: & proinde inui-
cem zquglia,per trigefimamfeptimé primi. Eftauté &
a/d/c,aliud quoddam triangulum. Idem porrd triangu-
lum,ad zqualia trizngula eandem habet rationem:per f&
ptimam quinti. Ergo ficuta/d/e/ triangulom, ad trian. -
5= € gulum brd/e:fic idem triangulum a/dre, ad crerd/ tri
angulum . Eft autem a/ d/ ¢/ triangulum, ad triangulum b/ d/ ¢, veluti bafis a/ d/
adﬁﬁn d/b: per primam hoius fexti . funt enim {ub ecodem vertice ¢, & proinde
) : {ub eadem altitudine . Etficut igitur bafis a/d, ad ba-
ddbladie bidefardie.cred| fin d/b : ficasd/e/triangulum, ad triangulum c/ e/ d,
= per vadecimam quinti. Sicut rurfum a/d/e/triangu-
lum,ad triangulum c/e/dfic bafis a/c,ad bafin e/c,per
candem primi huius fexti.funt enima/d/e/ & cverd/

d e
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triangula,fub eodem vertice d:& {ub eadem confequéter altitudine. E¢ ficut igitur

Tad dbjadiecedfae el asd/bafis,ad bafin d/biic bafis a‘e,ad bafin ¢/c,perean

dem vndecimam quinti.Secat ergo d/e/ parallela,ipfa

o a’b/ & as ¢/latera,in punctis d/& ¢/ proportionaliter.

Partis fectle ‘ @ Scdiamecfto vtasd/ad d/b,ficase/ad e/c & conelta-

deméftratio. ® eyrreta d/c,per primum poftulatum.Aio verfa vice,d e ipfi bsc/ fore parallelam.

Cénexis cnim(veluti prius)be/atq; c/d/rectis,per idem primum poftulatum: erit

rurfum,per primam huius fexci,trianguli a/d/e/ ad triangulum b/d/e, veluti bafis

[ewe] 4d.db [udebidel asd/ad bafin d/b.Ac ficut a/d/ad d/b,ficper hypothefin

g ase/ad e/c.Et ficut igitur per vndecimam quinti,ae/ad

Yy/ escific a/d/e/triangulii,ad criangulib/d e.Sicut rur(um

per candem primi fexti,a/e/bafis,ad bafin e/c: ficidem

tridguld a/d/c,ad triangulum c/e/d.Et proinde ficut a/d/e/triangulii,ad trianguium

pdebdeaeadadeaed) b/d/esficidem triangulum a/d/c,ad trianguli cre/d,per

vndecimi ipfius quinti.Idem crgo triangulumardread
‘ixﬁ b/d/e/& c/e/d/ triangula,candem habet rationem.

d quzautem triangula,idem triangulum candem ha
bet rationem:& ipfa funt inuicem 2qualia, per nonam
ciufdem quinti.Aequd eft igitur bsd/e/triangulum, ip-
fi c/esd/tridgulo.Qua cum in cadem fint bafi d/e,& ad
cafdem partes:& in cifdem quoque {unt parallelis, per
trigefimamnoni primi. Parallela eft itag; dve, ipfi brc.
Si trianguli ergoad vnum latus : &c. vt in theoremate.

b € Quoddemonttrare oportebat.
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A Theorema 3, Propofitio 3.
QI trianguli angulus bifariam fecetur,difpefcens autem angu
lum recta linea fecuerit & bafin : bafis fegmenta eandem ha
bebunt rationem,reliquis ipfius eridguli lateribus.Et¢ fi bafis fegs
menta eandem habuerint rationem, reliquis ipfius trianguli late-
ribus:2 vertice ad bafin coniun&a rc&a?inca, bifariam difpefcic
trianguli angulum. - | ,
O RO NTIVS. €Sit datum a/bsc/ triangulum, cuius angulus bra/c/bifariam
‘ fecetur,per nonam primi:re€ta quidem a/d,bafin ipfam b,c/itidem fecante in pun-
Figute cSpoe &to d.Alo'qudd bsd/ad/d/c/fe habet,vt bsa/ad asc.Per datum enim punéum b,da-
figio. tz reéte linez a/d,parallela ducatar bre, per trigefimamprimam primi: produca-
e '  tarque c/a/rcéga,pcr {fecundum poftulatd,donec conue-
nerit in punctii c/cum ipfa bre, feceritg; tridguld bresc.
Conuenietautem c/a/cum bre, per quintum poftulati:
propterea ¢ anguli e/b/c/& bre/e;duobus reéhis funt mi
nores. ni angulus.c/b/c,exteriori & oppofito a/d/c,per
vigefimamnonam primi eft zqualis:& duoanguliasdres
& dsc/astriangulia/d/c,binis retis minores exiftit,per

/
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ipfius primi decimamfcptima. His ita conftrucis, quoniam in parallelas a/d/& prime pattis
b/ ¢,reét incidunt a/ b/& e/c: zqualis eft angulus a/bresalterno brasd,necnon in- oftenfio.,
terior a/e/bsexteriori & exoppofito d/a/c,per vigefimamnon primi.Atqui bra/d/
& d/a/canguli,{unt inuicé per hypothefin zquales:duo itaq; anguli a/bre/&ase/b;
zquales proinde funt adinuicem.hinc latus a/l,latcri ase,perfextam primi,zquale.
Trianguli demil b/e/c,ad latus bresaéta eft parallelus a/d,per vonftructioné: fecat ®
igitur a/d/proportionaliter ipfius trianguli latera,per fecundam huius fexti, ficut
quidem b/d/ad dc,fic e/a/ad a/c.Ipfi porro e/a,oftefa eft zqualis b/a.zquales auté
ad eandem,candem habét rationem:per {eptimi quinti.Et ficut igitur b/d,ad d/c: .
ficbrsa,ad a/c.@Sit autem vt bsd/ad d/c,fic E/a/ad a/c:& connetatur a/d/reta,per Pars fecundd
gn’mum‘ poftulatum. Dico verfa vice,quad a/d/ re@a bifariam difcindit angulum theorematis,

. . . conuerfa pris
/asc. Conftructa enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft,flicut me. d

b/d/ad dsc,ficbrasadasc.fed per fecundi huius fexti,ficutb/d/ad d/cfic e/azad asc:
[ba.avc.| bid.dcea.ac.| intrianguloenimbresd,ad latus bre/adta eft paralle.
N lus a/d.Binz itag; rationes,b/a/inquimad ac, &e/as
! adarc, eidem rationi bsd/ad d/c/ funt exzdem : & pro-
ptereaczdem adinuicem,per vadecimam quinti.Et fi-
cut igitur b/a’ad a/cfice/aszad eandemasc. Qua autem ad eandem,candem habent
rationem:zquales funt adinuicem, per nonam ipfius quinti.Acqualis eft itaque br
a,ipfi e/a:& proinde qui ad bafin' b/e/funt anguli,adinuicem zquales,per quintam
primi, hoc eft, a/bse/ipfi ase/b. Et quoniam parallela eft a/dvipfi bre, & in eas inci-
dunta/b/& e/c/linex recte:zqualis eft angulus brasd/alternoasbre, necnon & ex.
terior angulus d/a/c/interiori & oppofito a/e/b, per vigefimamnoni ipfius primi;
Oftenfum eft auté,angulos a/b/e/& ae/b/fore inuicem zquales. que verd zqua
libus zqualia funt,ea quoq; inuicem funt zqualia:per primz communis fententiz
interpretationem. A equalis cft igitur angulus b/a/d,angulo d/a/c.Et proindeangu
Tus bra/c,fub a/d/reta bifariam difcinditur. Si trianguli itaque angulus bifariam
fecetur:& quz-fequuntur reliqua. Quod demonftrandum fufceperamus.
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Theorema 4, Propofitio 4. |
4 Equiangulorum triangulorum, Froportionalia funt latera
que circizqualesangulos: & fimilis func rationis,quz zquas
libus angulis latera fubtenduntur. S

ORONT IV S.Sint bina triangula innicem zquiangula,a/b/e/& d/cefitiy;
angulus a/b/c/zqualis angulo d/c/e,& bra/c/angulus ipfi vdre,atq a/c/bripfi angu-
lo d/e/c. Aio latera ipforum triangulorum a/b/c/& d/c/e/que circum zquales-an-
gulos,fore proportionalia:& quz angulis {ubtenduntur zqualibus,ciufdem effe ra ,

' tionis. Conftituatur enim b/c/latus,in direGtum iﬁﬁus Conftrutiof
e:id autem efficietur, cam anguli b/c/d/& d/ese/ binis 8% -
rectis fuerint zquales,per. decimamquarti primi. Pro-
ducantur infuper b/a/& e/d/latera in re€td & continud
ad partes a/& d,per fecundum poftulatii:donec tandem
in vnum congrediantur punétd. Id enim per quintum
poftulatii euenire neceffam cft, propterea quod angul}
a/b/c/& ase/b, duobus rectis per decim3feptima primi
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funt minotes : & angulus d/e/c/angulo asc/b/ pet hypothefin eft #qualis. Ex quo

fit, ve anguli avb/c:'/lsa‘tll dse/b, eifdem angulis a/b/c/ Z([:a b/ fint zquales: & groa

inde binis reétis itidem minores. Et quoniam ex hypothefi angulus d/ ¢/ ¢, in-

. “teriorti & oppofito ad cafdem partes a/b/c/ eft 2qualis angulo, necnon & asc/brip-
. fi d/e/c/itidem interiori & oppofito zqualis : parallela
eft igitur cd/ipfi b/£,& a/c/ipfi f/¢,per vigefimamocta-
uam primi.Parallelogrammum eft itaq; a/c/d/£: & pro-
Demératio ‘ inde a/c/latus oppofito f/d/ 2quale, fimiliter & a/f/ipft

theorematis. c/d,per trigefimiquarti eiu(dé primi. His ita conftru

&is,quonia trianguli b/f/e,ad latus fc,altaeft paralle-

laa/c:fecatigitur a/c,ipfius trianguli latera iroportio-

; b < ¢ naliter,pet fecundi huius fexti,ficuc quidem brasada/f,
fic b/e/ad c/e. & zqualis oftenfa eft a/fipfi c/d.zquales autem ad eandem, eandem
T N T Y cljl'mbem: rationé:& eadem ad zquales, per {eptimi quin-

" |ti. Etficut igitur a/b,ad d/cfic brc, ad e Et permuta-
tim infuper,ficuta/b,ad breficd/c,ad ce,per decimam-
fextam eiufdem quinti . Item quoniam ipfius trianguli

. ' b/ £/ ¢, ad latus b/f, a€ta cft parallela ¢/d:fecat rurfum
cadem c/d,ciufdem trianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius
fexti,{icut quidébrcad cre:ficf/d,ad dre Ipfiporro £/ d,-

- b, e ca.ed \oRe0 eft zqualis asc. Et ficut igitur b/c,ad crerfic crar
w ad e/d,per candé feptimi quinti. atq; rurfum permuta-
: v tim,per ipfius quinti decimamfext,ficut b/c/ ad czadic
cse/ad e/d.Jam itag; oftéfum cft,ficut a/b/ad brc/fic d/cvad cetficitg brerad wa,fic
& cre/ad e/d. Suntigitur eres magnitudines a/b,b/c,8 c/a:& aliz eifdé zquales nu
abbic,ca. dicue,eid. \mero drc,cre,& e/d, ¢t duab? fumptis in eadé ratione.&
S Ex zqua igitur ratione,erit ficut b/a,ad a/c:ficetia c/d,
dd/e. Aecquidgulori itag; triangulorfia/b/c/& drcse,
proportionalia funt latera quz circil zquales angulos:& fimilis funt rationis quz
aqualibus angulis latera fubtenduntur.Quod demonftrandum fuerat.
R O 1 & Pedtearg ¢
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Theorema ¢, Propoﬁtia S. '
I duo triangula,latera proiortionalia habuerint:zquiangula
S erunt triangula,8 2quales habebunt angulos fub quibus eiuf-
.dem rationis latera {ubtenduntar. ,
ORONTIVS. @Hzc eft conuerfa pracedentis: quz non potuit cadem figu-
ta,vel deductione(quemadmodiim fecunda & tertia obferuauimus propofitione)
demonftrari. Sint igitur bina tridgula a/b/c/& d/e/f;habentia latera proportiona-

- . liasficut quidem a/b,ad brgficd/e/ad e/fficitg; b/evad
a ¢a,fic e/frad f/d. Aio triangula ipfa a/b/c/& de/f, fore
' &quiangula : & zquales angulos comprehendere , fub
o ¢ quibus ciufdem tationis latera (ubtenduntur : vepote,
. c
: 3

angulum a/b/c,2quum forc angulo d/e/f, & angulum
brcrazangulo e/f/d, atque angulum bra/cangulo e/d/f.
Ad datam enim re&am lincam e/f,& data llius pun-

- @ac/&f,datisangulis re@ilineis a/b/&a/c/b,zquales

Cétrutio fis
gura,
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anguli conftituitur,per vigefimamtertiam primi: fe/g/quidem ipfi a/b/c,& e/f/g/
ip(?;/ ¢/b. Et quoniam anguli a/b/c/ & a/eb, per’decimam{eptimam ipfius pri-
mi, binis retis funt minores:& f/ ¢/ g/ itaque ac c/f/g/ anguli binis itidem rectis
minores erunt.Conuenient crgo tandem e/g/ & f/g/reCtz linez,per quintumpofta
latum. Conueniantad punétumg. triangulum eritigitur e/£/g:& reliquus angulus o
qui ad g,reliquo qui ad a/zqualis,per corollariti trigefimafecundz ciufdem primi, )
vni cumipfa tertia communi fententia.;Acquiangula funt itaque a/b/ ¢/ &e/frg/ 3,‘}5,-?“" de
 triangula,& proinde lateraipforum proportionalia, quz circum quales angulos: )
& fimlis funt rationis,quz 2zqualibus angulis laterafubtéduntur,per quarta huius
[de_ef[ab. bic] gre. eif. | fexti. Eft Rritur ficuta/brad biefic gresade/Lficut por.
roa/b/ad bre, fic eft per hypothefin dre/ad ipam e/£.
Et ficut igitur d/c/ad e/f fic ge/ad candem e/f, per vn-
decimam quinti.Quzautem ad eandem eandé habent
rationem,zquales funtadinuicé,per nonam quinti: zqualis eftigitur d e, ipfic/ g.
Haud diffimiliter oftendemus d-f, ipfi f/g/2qualem.cadem enim e/f/ad vtranque,
tum ex hypothefi,tum cx quarta huius {exti,eandem habet rationem:népe quam
bsc/ad c/a. Ad quas porrd magnitudines, eadem magnitudo eandé habet rationé,
" ipfz funt zquales,per eandem nonam quinti. Et quonid zqualis eft dve/ipfi e/g,
vtrique autem cémunis ¢/f:binz itaq; d/c/& e/ftrianguli dre/f,duabus fre/& ¢/g/
trianguli ¢/ £/ g/ {unt zquales altera alteri.& bafis d/f,bafi f/g/ zqualis. Angulus
igitur de/f, awlo fre/g/fub 2qualibus reétis comprehenfo, per oftauam primi,
cft zqualis. Nec diffimili via demonftrabimus,angulum ¢/d/f, angulo ¢/g/f 2qua
lem:atqs e/f/d,ipfi e/f/g femper enim ipforum triangulorum binalatera,binis late-
ribus alterum alteri offendentur zqualia:necnon &%aﬁs,baﬁ zqualis.EtcStentos
propterea fub zqualibus lincis reéis angulos,zquales habebunt : per candé oéta-
uam primi.His przoftenfis,quoniam angulus d-e/f,zqualis eft angulo f/e/g: €idé Rewolutiothe
quog; angulo f/e/g,zquus eft per conftructionem angulus a/b/c.Duo itag; anguli orematis.
a’brc/& dref,eidem angulo fre/g/(unt zquales:& proinde zquales adinuicem,per
primam communem fententiam.Pari di?curfu angulus a/¢/b,angulo d/fre:necnon
&ba/c/angulus,ipfi ¢/d-f/angulo cocludetur zqualis. Aequidgula funt itagsasbre,
&ﬁd/céf;f triangula.  Si bina ergo triangula: &c. vt in theoremate. Quod oportuit
oftendifle. :
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. Theorema 6, Progoﬁtio 6.
6  Ibinatriangula vhumangylum vniangulo zqualem habues
S rint, & circum zquales angulos latera proportionalia: 2qui-
angulaerunt triangula, & zquales habebunt angulos,fub quibus
eiufdem rationislatera {ubtenduntur. |
OR O N T IV S.€Sint rurfum bina triangula a/b/c/& d/e/f;habétia vnum an-
gulum vni angulo zqualem,vtpote cum qui ad brei quiad c:atque circum eofdem’
zquales angulos latera proportionalia,ficut a/brad breyfic dve/ad e/f.Dicoipfa tria-
gula a/b/c/& dre/f fore zquiangula: & angulum brasc/ angulo e/d/fatgase/b, ipfi
d/fr¢/refpondenter cozquari. “Ad datam enim retam linecam dve, datimg; illius Figura conw
punctum c,vtriq; 2qualium quiad b/& e/funt angulord,2qualis angulus conftitua pofide.
turd/e/g,per vigefimamtertid primi:& per eandem,ad punétd d,ipfi angulo ba/c/
. ¢ N n-i.
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aqualis rorfum conftituatur angulus c¢/d-g.Et quoniam duo angulia/b/c/&brascs
funt minores duobus rectis,per decimamfeptimam ipfius primi:erunt & ipfi angu-
li dre/g/& e/d/g/binis itidem rectis minores.Conuenient ergo tandem d/g/& e/g/
re@2 in continuum produt,per quintum poftulatum:fit illard concurfus in pun-

* &og. Triangulum erit itag; ”’;& & reliquus angulus qui ad g, rcliaio quiad v

zqualis,per tertiam communem fententiam, & ipfius trigefima{ecundz primi co-
rollarium. A equiangula funt itaque a‘b/c/&d e/g/trid-

gula:& proinde latera ipforum proportionalia,{imilifq;

rationis erunt quz zqualibus angulis latera fubtendun-

tur,per quartam Ruius fexci. Et ficut igitura/bsad b,

B/ c £ ficd/e/ad e/g Sicut porrd a/brad br,fic per hypothefin
d/e/ad e/£Et ficut igitur dresade/ffic ipladresad e/ g:

quz enim eidem funt ezdem rationes, & adinuicem funt ezdem, per vndecimam

quinti.Eadem itaque d’e,ad ipfas e/f/& e/g/candem habet rationem:zqualis eft igi-
idre.e/f[ab. bic [dre. erg. | ture/f/ipfie/g, per nonam ipfius quinti. His ita pre.
~__> ~~—" oftenfis, quoniam aqualis cft ¢/ {7 ipfi ¢/ g, vtriqueau-
tem comunis d/e:bina itaq; d/e/& e/f/ triangulid/ e/ f,

_ ~"  duabus dre/&e/g/ trianguli d/e/g, funt zquales altera
alteri: & zquos adinuicem continent angulos, per conftruétionem . Bafis ergo d f;’

bafi d/F/eQ zqualis,& totum triangulum toti triangulo zquale,teliqui infuper an
guli reliquis angulis 2quales fub quibus #qualia fubtenduntur latera:per quartam
frimi.Ac ualis eft igitur angulus e/d/f/ipfi e/d g,atqsis qui ad frei quiad g,equa-
is.Sed cidem angulo e/d/g,zqualis cft per conftructionéangulus b/a/c: eidem in-
fuper quiad g,is qui ad c/itidem 2qualis. qu autem eidem zqualia & adinuicem
funt zqualia:per primam communem fentétiam. Aequus eft igitur angulus ¢/ d/f,
ipfi b/a/c: necnon &/d/fe,ipfi angulo a/c/b.Reliqui porro angulum d/e/f; reliquo
a/b/c, ex hypothefi recepimus zqualem . Aequiangula itaque funt a/b/cs & dre/fr
triangula : & zquales ha bent angulos, fub quibus eiufdem rationis latera fubten-
duntur. Ergo fibina triangula:X qufequiitur reliqua.Quod demonttrare fuerac
opcrapretium.
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Theorema ~, Propofitio. .

S Ibina tridgulavoum angulum vniangulo zqual€ habuerint,

Prima theos
rematis fiue
hypothefis
pars.

circum autem aliosangulos latera proportionalia, reliquord

7

~ vero vtrung; fimul aut minorem aut non minoréreo : zquians -
gula erunt triangula, & zquales habebuntangulos, circum quos

proportionaliafuntlatera, -

O RONTIVS.€Sntbina ‘tn'aﬁgula b d}c/f,vnum angulum vni angu-
lo,vtpote cum qui ad asci qui ad d/zqualem habentia:& circum alios angulos, {ci-

licet a/b/c/& d/e/f/latera proportionalia,ficut quidema/b/ad brc, fic d/e/ad e/fire- -

liquorii porrd quiad ¢/& f/funt angulorum, vterque primum fit re€to minor. Aio
a/b/v& dre/freriangula,fore zquiangula: & angulum a/b/c/zqui efle angulo dre/f,

atque reliquum a/c/brreliquo d/f/e/ itidem zqualem. In primis enim,velangulus




a/b/creft zqualis angulo d/e/fyvel eidé inzqualis.Si zqualis fuerit a/b/cvipfi dre/f:
reliquus a/ ¢/b reliquo d/f7e, per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam
communem {ententiam,erit 2qualis.& proinde ipfa triangulaa/b/c/& d/e/f zqui-
angula. Quod {i angulusa/b/c;non fuerit 2qualis ipfi d’e/falter corum,reliquo®
maior erit.Efto(fi poflibile fuerit)a’b/c/angulus,ipfod/e/f/angulo maior. & ad da- o’
tam re@am lineam a/b,& datum in ea punctum b:ipfi angulo d/e/frequalis angu- o
lus conftituatur a/b/g, per vigefimatertid primi:producatarq; b/gvin latus a/c.cum
enim angulus a/b/c, datus fit maior angulo d/e/f, cadet reta bg/inter a/b/& bres
latera. His ita conftruétis,quoniam zqualis et angu. Dembftratio
d lus qui ad a/ei quiad d,& quifuba/b/g/ei quifubd/e/f/ ":ffl.f Primae
aqualis : reliquus igitur angulus a/g/b, reliquo d’ f'e, Soffibil,
4 per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam c6
munem fentétiam erit zqualis. Et proinde a/b/g/trid- '
b < gulum,ipfi d-e/f/triangulo zquianguld.Hinc per quar-
tam huius fexti, proportionalia eruntlatera quz zqualibus fubtenduntur angulis:
ficut quidem d/c/ad e/f,fica/b/ad b/g. ficut porro d/e/ad/e/f, fic receptum eftasbs
Tab: bi[dre- erf[arb. big| adbrc.Etficut igiturasb/ad bre, ficab/ad brg, per vn-
‘ decimam quinti. Eadem itaque a/b,ad vtrang; ipfarum
b/c/& b/g, eandem habet rationem: &qualis erit igitur
a/b/ipfib/g,per noni ipfius quinti.hinc per quinta pri-
mi,angulus b/c/g/angulo b/g/c/erit equalis.Angulus porro b/c/g, minor re€to fup
ficus eft,&b/g/c/propterea angulus reto minor erit. Reta autem b/g, incidés
F:pcr latus arc, efficit a/g/b/& b/g/c/ angulos binis rectis #zquales , per decimiter-
tiam primi.Et quoniam b/g/c,reto minor oftéfus eft:operapretium eft,a/g/b/an.
gulum, re€to fore maiorem.Huic autem oftenfus eft zqualis d/f/e:& at&gulus itag;
d/fre,recto maior erit.Atqui fupponitur re€to minor: quz fimul impoflibilia funt.
- Né eftigitur a-b/c/angulus, maior angulo d/e/f.haud diffimilicer oftédetur,g neg;
minor. Aequalis igitur eft angulus a/b/c,ipfi d/e/f. Hinc reliquus quiade, reliquo
quiad f/(vu fupra)concludetur ®qualis : & triangula confequenter asb/c, & d/e/f
inuicem zquiangula.€[Sed efto fimul vterg; corum quiad c/&f/ funt angulorum, Pars fecunda
' non minor re€to. Aio rurfum triangula a/b/c/ & d/e/f, theorematis,

a
, ‘ d  effe nihilominuszquiangula. Conftrutis nangs(velu- e pothes
‘ ti fupraYfigurz partibus: haud diffimiliter oftédemus,
g
C

brcratq; brg/latera fore inuicem zqualia:& anguli pro-

ptctca(L/C/g, angulob/g/c/ per quintam primi refpon.

denter coxzquari. Et quoniam angulus b/c/g/né minor
eft reto:nec codem recto minor erit angulus brg/c. Trianguliitag; b/grc/duo an-
guli qui ad bafin c/g,binis retis non erunt minores:cotra decimamfeptimi ipfius
primi.Non eft igitur a/b/czangulus,maior angulo d/¢/fneq; eodem angulo minor.
Acqualis cft propterea angulus a/b/c,ipfi dre/f:& reliquus a/c/b, reliquo d/f/e/con
fequenter zqualis , veluti ﬁliri deduétum cft. Aequiangula funt igitur a/b/c/ &

d/e/f/triangula:& zquales habentangulos,circumquos proportionalia funt latera.
Quodoftendendum receperamus.. R o :
o Ouben My - Pebdedie  x.

Ap of SgBoywvio Terybvgy, dmd g Sgbls Juvioo® &OF This fracary K&0TO- &), T 7
7 kabiTo Teiyew Spoid 181 Tl ¢ 8Ag wod &Minarg.
«~. .. Theotema 8, = - Propofitio 8, S
8 S I in tridgulo reftigulo,abangulo recto in bafin perpédicularis

n.ij.
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agatur: quzad pcrpcndicularcm triangula, fimilia funt toti, &

adinuicem.

ORO NTIVS. (Efto re@tangulum triangulum a/b/c, habens anguld quifub
bra/c/re@um:k a dato pun€to a,{uper datam re€tam lincam brc, perpendicularis

iNfgta decafy fledumtur a/d,per duodecimam primi.Cadet enim huiufcemodi perpendicularis,
dicutabe ¥ intra datum a/b/c/triangulum: ipfum;in bina dividet triangula. Si enim incide-

%ddf trians
Fu um a,b,d:
imile fit toti
‘)b,'c.

Qlﬁd eidem
tniangulo a,
b,c: fimile fit
a,d,c’tﬂigu’
lum.

Ql!&d ‘,b)d’
& l,d,c,t"ian
gula,funt a

inuicé fimilia

ret extra,productobc/latere vig; ad ipfam perpendicularem, tridgulum efficere-
tur,cuius exterior angulus minor effet interiore & ex oppofito, nempe acutus re-
&to, contra decimamfextam primi. Neg; in altcrutrum;l’atcn‘i autasbr aut asc/po-
teritcoincidere: duo enim anguli eiufdem trianguli non effent binis rectis mino-
res,contra ciufdem primi decimamfeptimam. Cadit igitur intra a/bsc/ trianguld.

Aiio itaq; a/bsd/& a/d/c/triangula, toti a/b/c,atq; inuicem fore fimilia. €In pri-
mis @ triangulum a/b/dfimile fit toti a/b/cin hunc oftenditur modum. Angulus
cnim a/d/b,xquus eft angulo bra/c,per quartum poftulatum,népe retus recto.&
angulus qui ad b,vtrig; triangulo communis. Ergo re-

a . . . .
liquus a/cb,reliquo bsa/d,per corollarium trigefima-
fecundz primi, & tertiam communem {ententiameft
zqualis. Aequiangula funt itaq; a/b/c/ & a/b/d/ trian-

¥ gula: & proinde quz circum zquales angulos funt [a-
tera,inuicem groportionalia,pcr quartam huius fexti.
Sicut igitur b/c’ad c/a,trianguli a/b/cficb/a’ad a/d,trianguli a/bsd.ficut praterea

c/a/ad a/b,ipfius a/b/c/eriangulisfic a/d/ad d/b,ipfius a/b/d/triangulificut demum
o'bsad bra,cinfdem trianguli a/b/cfica/bsad brd,eiufdem trianguli a/b/d. Simile
eft itag; triangulum a/b/d,toti a/b/c/triangulo: per primam huius fexti diffinitio-
nem.@ Haud diffimili via oftendemus,triangulum a/d/c ipfi totia/bsc/ fore fimi-
le.Rectus enimangulus a/d/c,recto brasc,per quartum zquatur poftulatum. & is
qui ad c/eft angulus,vtrique rurfum trifgulo communis. reliquus ergo d/a/c/an-
gulus,reliquo a/b/c (veluti fupra deduximus) eft zqualis. Acquian?ula itag; funt
asbsc/& ard/c triangula.Hinc per quartam huius fexti,proportionalia erunt late-
1a quz circum quales funtangules. ficut quidem b/c/ ad c/a , trianguli a/b/c: fic
a/c/ ad c/d,trianguli a/d/cficut rurfum c/asad a/b,ipfius a/b/c/triangulic ficc/d/ad
d/a,ipfiusa/d/c/trizguli.ficut praeterea c/b/adbra,ciufdem triangulia/bre:fic cvas
ad a/d,ciufdem triangulia/d/c. Simile eft igitur a/d/c/ triangulum, toti a/b/c: per
eandem primam diﬁitioncm huius exti. €Reliquum eft, demonftrare @ ipfa
a/bsd/& a/d/c/triangula fimilia funt adinuicem. Id autem ex fupradictis oftenfio-

nibus,haud difficile colligemus.Angulus enim brasd,angulo quiad ¢/ przoftenfus

cft zqualis:& is qui ad b,ipfi da/c.reliqui autem funt rei, vepote a/d br& a/d/es
anguli:& proinde zquales adinuicem,per idém quartum poﬁulatum.Acg/uiangu-
lum eft itag; a/b/d/ triangulum, ipfi triangulo a/d/c. Et ficutigitur a«c/ad/c/d, fic
b/a/ad/a/d.c{licut preterea c/d/ad daficasd/ad d/b. ficut demit cvasad asd, fic asbs
ad b/d.Proportionalia nang; funt latera, quz circum 2quales angulos:per (zpius
allegatam quartam huius fexti. Triangula itag; a/b/d/& a/d ¢, fimilia funt adinuie
cem:per candem primam huius {exti diffinitionem. Si in re&angulo 1i]gilzur trian-
gulo,abangulo recto:&c.vt in theoremate.Quod oportuit demontrafie.
Corollarium.
@Et quoniam oftéfum cft ficutcvd/ad dsa,fic asd/ad d/bificut infuper c/brad bra,

fica’b/ad b-d: ficitque b/c/ad ¢/a,fic asc/ad c/d.iProinde manifeftum cft,quodin .

triangulo rectangulo deduta exangulo retto in bafin perpendicularis, eft media
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proportionalis inter ipfius bafis fegmenta:& vnumquodg; przterea laterd reétum
continentium angulum , medium itidem proportionale eft inter bafin & fegmen-.
tum,quod cum ipfo congreditur latere.

PofAnpx  « Pecbeoig 0 *
I Hs dlofdans tubdor’,? meosaxBip uie@- apihdp. r
- Problema 1, Propofitio 9.

Atare&alinea,ordinatam partemabfcindere.
O RO N TIV S. @Ordinatam partem hic vocat Euclides,qu# ab ordinatoalic ordinata
quo denominatur numero, & quota pars integrz magnitudinis ab ipfis nuncupa. pars quid.
tur arithmeticis:vti fecunda fiue dimidia pars quz 4 binario, tertia qua i ternario,
& quarta-quz ab ipfo quaternario numero denominatur. - Sitigitur data linca re. Exequutio o
o -7 &aasba quafit operepretium ordinatam aliquam,vt. B3t

pote tertiam abfcindere crartcm.A dato itag; pun&toa,
recta quaedam linea producatur a/c, contingentem qui

fub b/a/c/cum cadem efficiens angulum. Ipfius porrd
‘asc, liberum aliquod punétd verfus a/fufcipiatur : ficg;
A illud d. Secentur deinde ipfia/d/zquales d/c/ & e/c,per

L b ¢ertiam primi:& conneatur reta b/c, per primum po
ftulatum. Tandem per punéti d,ipfi bsc/parallela ducatur df; per trigefimampri-
mam ciufdem primi. T'riangulum cft itagsac/b, & ad latus c/bs alta eft parallela
d/ffeccatigitur d/f/ ipfius trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
fexti,ficut quidem c/d/ad dsa,fic b f/ad f/a.Et a compofita igitur ratione, ficut c/as
ad asd,fic brasad a/fiper decimdoctauam quinti. Tripla eft autem c/a/ ipfiusasd: &
bravigitur ipfius a/f/itidé crit eripla, & proinde a/f/ tertia pars ipfius a/ b. Data ita-
querc&a lincaa/b, ordinatam partem (nempe tertiam) abfcidimus. Quod facere
oportebat. . :

C

Toofhupa B, Pedbeare ‘. :
I Hp RoB&Gep tuodiap &7 pngopyhi dobeioy ivbieie Tui vy Sptoiwg Tepdp.
Problema 2, Propofitio 10.
tam retam lineam non feGam, datz rectz linez {e&= fis
D liliter fecare. A ‘
ORON TV S.@Sitrurfum a/bsdata & infeta linca reéta,a/c/verd vtcung; fe.
¢ta in punctis d/& e.Cponantur auté a‘b/&asc/datz rectz lincz,ad contingenté
angulum quifubbra/c& conne@atur re@ab/c,per primom poftulatum.Per pun
&ta confequenter d/& e,ipfi b/c,parallelz ducantur reétz lincz d/f/& e/giitidem &
per pun@um d,ipfi asb-parallela ducatur d/h/l, per trigefimamprimam primi, di-
uidens ¢/g/in punéto h.Parallelogriing funtitag; d/g/& h/b. zqualis eft propter-
ca frg/1pfi d/h,& g/b/ipfi h/l:per trigefimamquart3 ip-
fius primi. Hisita preemiffis,quoniam trianguli a/e/g, problematis
ad latus e/g/a&ta cft parallela d/fifecat (igitur d/fripfius oftenfio.

h trianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
fexti. Et ficutigitur a/d/ ad dve, fic a/f/ad f/g. Infuper

A b quonii trian(gu 1d/c/, ad latus ¢/l/adta eft parallelae/h:

fit rurfum per eandem quartam huius fexti,ficut d-e/ad e/, fic d/h/ad h/l. Ipfi ve-
16 d/ h/ zqualis oftenfa eft f'g, atque ipfi h/l/zqualis g/b. Acquales porrd ad eaf
dem, eddem habent rationem, & czdem ad 2quales:per feptimi quinti.Sicut itags
dre/ad ess,fic f/g/ad g/b.Prxoftenfum eftautem,ficutardad dvejfic a/f/ad frg. Et

n.iij.
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Conftru@iofi teat inuenire proporcionalem.Ad datom itaque punctuma,

gurz.

Demdftratio
problematis.

Figure pras
paratio.

Deméftratio

ais refolutio.
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ficutigitur a/d/ad d/e fic a/f/ad frg:ficiitq; d/e/ad e/cfic f/g/ad g/b. Data ergo re-
Qa linea infea a/b,datz reétz linez vicung; fectz a/cfimiliter fecatur. Quod fa-
ciendum receperamus. . . ' '
y Poifhupa 7y Fedoears s
Yo Qloseicp iubadp,TeiTiw dvdhoyop aRoobledp.

Problema 3, Propoﬁtio 1.
DVabus datis retis lineis,tertiam proportionalem inuenire,

OR O NTIVS. Sint datz binz re@2 linez a/b/& C/d,g:ibus tertiam opor-
tx rectz linex cvd/

zqualis reta linea ponatur ase, per fecidam primi,contingentem qui fub e/a/bs
efficicns angulum.Et ipfis a/b/& a/e/in continuum re&ttmg; ad f/& g/punéta pro-
duétis:vtrig; ipfard c/d/ & ase/ zqualis abfandatur b/f,

g

\ per tertiam ipfius primixcSnectatirg; recta bre,per pri
. 3
a®

/ < mum poftulatum.Per trigefimam deinde prim3 eiuf{dé
a primizper datid punétiif, ipfi bre/ parallela ducatur f/g,
Cr— conueniens cum a/e/ad punéta g.Conuenient enim tan
4 dem per quintum poftulatii: propterea @ angulic/a/bs
& a/bse/trianguli a/e/b, funt per decimamf{eptimam primi binis retis minores,
& ipfi angulo a/brevintetior,& ad cafdem partes quiad £ per vigefimarnnonam
ipfius primi-zqualis. His ita conftrudtis , quoniam trianguli a/g/f/ ad latus frgy
acta cft parallela bre:fecat igitur breipfius asg/f/triangulilatera proportionaliter,
per quartam huius fexti,ficut quidem a/b/ad b/ ficase/ad e/g.Aequalis porré eft
c/drvtrigsipfarum a/e/& b/f/per conftru&ionem : & 2quales ad eandem, candem
habent rationem,& ecadem ag zquales,per feptimam quinti. Et ficue igitur a/b/ad
c/d,fic eadem c/d/ad e/g.Datis itaq; binis retis lineis asb/& c/d,tertia proportio
nalis inuenta cft ¢/g.Quod oportuit feciffe. '

© Peoflapx 4, Pedbears .
PiGp dobacsp iblBp, Terdptiw Sndhoyop mooébedp.

Problema 4, Propofitio 12. 8

I Ribus datis re&islineis, quartam proportionalem inuenire.
O RON TV S.Sint datz tres linew rect a,bic,quibus oporteat quartam in-
uenire proportionalem.Céftituantur itaq; binz quadam retz linez dre/atq; d/f,
contingentem qui fub c/d/f/a.nﬂxlum efficientes. Secetirg; per tertiam primi ipfi
a/zqualis d/g,ipfi vero brzqualis gre,& ipfi c/zqualis d/h.Et connexa g/h,perpri
mum poftulatum:ducatur e/f/ ipli g/h/pagallela, per trigefimamprimé ipfius pri-
a ~mi. Per fecundum tandem poftulatum ipfe d h/& e/

B in continuum rectum§;, producantur:donec conueniant

ad pun@tum f.Concurrent enim tidem:quemadmodim
ex przcedentipotes elicere demonftratione.His in hic
‘modum preparatis;quoniam triangulum eft d/f/e,& ad
latus e/f/acta cft parallela g/h: proportionalia itag; funt

ficut d/g/ad gre,ficd/hvad h/£Ipfi pored d/g/zqualis eft a,& bripfi gre, atq; ¢/ ipfi
d/h/zqualis,per conftructionem. Aequales autem ad eandem, canfcm habent ra-
tionem, & cadem ad 2quales,per feptimd quinti.Ecficutigitur a/adb, fic vad b/

) ¢ ¢

Iz

L 3 ¢ reliquorum laterum fegméta, per quartam huius fexti, -




LIBER VI T

Tribus itag; redtis lineis datis,a,b,c,quartam inuenimus proportionalé h/f.Quod
faciendum fuerat. .

- Pgifhepa ¢ Peikeare 1.
Yo Aofaosyp iubadp,picks &viNoyop oo el : .

Problema 5, Propofitio 13.

B DVabus datis rectis lineis,mediam proportionalem inuenire.
O R ON TI1VS.Sint datz binz retz linez a/b/& c/d, inter quas receptii fit
thediam inuenire prt({)Portionalcm.Producatur ergo alteta eardi, vtpote a/b/in re.
Gum & continui vetfus ¢,per fecidum poftulatd:& abfcindatur bre/ipfic/d-zqua-

b ' lis,per tertiam primi.Etdivifa a/e/bifariam,per decimi
ipfius primi : defcribatur ad alterutrius partis interual-
lum femicirculus a/f/e,per tertium poftulatum.A pun-
&to denig; b,perpendicularis excitetur b/f, per vndedi-

4 ¢ mam primi: & conneCantur 2/f/& fre/ linez retz, per

o—d primi poftulatum. His ita conftructis,quoniam tria-

' li a/t¢/ angulus qui ad £/ eft in femicirculo: is pro-
terearectus eft,per trigelimiprimam tertij. Reigulum eft itaqs a/fre/triangu.
um,& ab angulo re&o qui ad f/in bafin a/e/perpédicularis demittitur £/b.Eft 1gi-
tur ipfa perpédicularis f/b/media proportionalis inter a/b/& bse ipfius bafis feg-

menta, per primam partem corollarij oétauz huius fexti.Eft igitur vta/b/ad b/f,

fic b/f/ad bse.Ipfi porrd bre/zqualis eft c/d,per conftru@tionem: & 2quales ad e4-

dem,candem habét rationem, & eadem ad zquales, per feptimam quinti. Et ficut
igitur a/b/ad b/, ficb/f/ad/c/d. Binis itaqs reis lineis datis, a/b/& ¢/d, media
proportionalis inuenta eft b/f.Quod oportebat facere.

Ocbprpe 6, Teébears . . .
P apiowp T kot pinp pudiolw ixdrrop paviep mocxBihoypdppoy, cimmentraoy ol
| wievgackyocd T QGG Ywioea':w) by oepaMuNoypappcop plap pidk Tonp Exdrropyw.
vap,cimaeaoaoip ok @hweoctod g Tés 1@e povieed',iGe Bhip ixdve. '
- Theorema o, Propofitio 14. |
14 A Equalium & vnum vni zqualem habétium angulum paral-
~\ lelogrammorum: reciproca funtlatera,quz circumzquales
angulos. Et 1uorum parallelogrammorum voum angulum vni
angulo zqualem habentium, reciproca funt latera , que circum
zquales angulos:ea quoque func zqualia. .

O RONTI V S. Sint bina parallelogramma invicem zqualia, 2/b/c/& d/bre,
angulam qui {ub a/b/& b/c,ci quifub d*b/& bre/continetur 2qualé habentia. Di-
. ¢ . coqudd ipforum parallclogrammorum a/b/c/& d/bes
reciproca funt latera,quz circum zquales angulos:ficut
quidema/b/ad bre, ficd/bsad brc. .Conftituantur enim
a b a/b/& bre/latera in direétim:hoc autem fiet,ciman
li a/b/c/& c/bse/ fuetint zquales duobus reétis,per des
cimamquartam primi. In dire@um quog; tunceritd/b/
d ipfi b/c,per eandem propofitionem: anguli enim d/bre/
& e/b/c, binis itidem reétis,per primam & fecundam communé fententiam, erunt
zquales.Compleatur tandem c/b/e/parallelogrammum: ptodutis in continuum
n.iiij.

Conftrudio -
figura.,
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c rechimg; datorum parallclogrammori latenibus; per
Eiafdem pris fccundum poftulat. Cim ;’gitur a‘bsc/parallclogram
e partis oo mi, zquale fit per hypothefin ipfi d-b/e/parallelogri-
! A o ¢ mo, &cbresaliud quoddam vtrique comparabile pa-
o - rallelogrammum:erit proinde vt a-b/c parallelogram -
f R _ : mum,ad parallelogrammum c/bre, fic parallelogram- .
d mum d/bse/ adidem c/bse/ parallclogramm§. Aequa- ~

les enim magnitudines ad candem magnitudinem, candem habent rationem,per
feptimam quinti. Sicut porroa‘b/c/ parallelogrammii,ad parallclogrammi c/b-e,
fic per primi huius fexti,bafis a/b ad bafinbre. fub cadé enim funtaltitudine ipfa
{rb.bre|labve.cbrejdibre.cbre] a‘brcs & c/bres parallelogramma. Et ficut igitur bafis
-a/br ad bafin bre, fic per vndecimam quinti,d/b/e/pa-
rallelogrammum, ad parallelogrammum c/bse. Sicut
) “rurfum per eandem primam huius fexti, d/b/e/paral-
Iclogrammum, ad ipfum parallclogrammum c/bse, fic bafis d/bsad bafin b-.
[ab.bre[dibre.ebie] dib.bic] Etficut igitur per ipfam vndecimam quinti a/b/adbre,
ficd'bsad b/c. Datorum itaque parallelogrammorum
asb/c/& d/bre, reciproca funt latera qua circum zqua-
les angulos: per fecundam huius fexti diffinitionem.
Secundapars @[Scd cfto vt qui ad b/ funtanguli zquales fint adinuicem, & circii eofdem zqua-
:ho;::ﬁ“'r’i: les angulos latera reciproce proportionalia,ficut a‘b/ad bre,fic d/bsad/bsc. Aio ver
mz, P G vice,@ a‘bsc/parallclogrammum zquum eft ipfi d /b e parallelogrammo. Rece-
ptum cit cnim ex hypothefi,vta/b-ad bre, ficd b’ ad b/c.Sed ficutasbs ad bre/ fic
Jubre.cbye[abbe| db.big] Per primam huius fexti, parallelogrammum a-bre/
S ad ¢/b/e parallelogrammum.Et ficutigitur a’b/c/pa
rallclogrammﬁ,adg parallelogrammum c/bre,fic per
vndecimam quinti d/b/ ad b-c. Sicut rurfum db- ad
Jarbrc cbre]dib brejdibre.cibre] bre, ficper eandem primam huius fexti, parallelo-
= S< grammum d/bse/ad c¢/b/e/parallclogrammum.Et¢ {i-
cut igitur per ipfam vndecimam quinti ab/c/ paral-
lelogrammum,ad c/b/e/ parallelogrimum, fic paral-
lelogrammi d-bse/ad idé ¢/b/e/ parallclogramma. Verungg igitur a/b/c/& d/bres
parallelogrimum,ad idem parallelogrammi c/b’e/ habet candé rationem. zqui
eftitag; a/bcrparallelogrammi ipfi d/bre/ parallelogrimo, per nond ipfius quin-
ti. “Acqualid igitur & vaum vni zqualem habétium angulum parallelogrammo-
rum:¥ quz fequyntur reliqua. Quod oftendendum fuerat. S
Oripnue I Peddeaie . ‘
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: Theorema 1o, Propofitio 15. -
Equalium & vni vnizqualem habentium angulum triangu

A lorum:reciproca funtlatera,qui circum zquales angulos.Et

quorum vnum vniangulum zqualem habentium triangulorum

reciproca funtlatera,quz circum xquales angulos: ea quog; {funt

Prima theore zq""alia' ‘e
matispan. O RO N T IV S. Sintbina triangula a/b/c/8 d/bse, angulum quifubabs &

3
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bre,ei qui fub d/b/& bre/continetur xqualem habentia.Dico lateta ipforuma/brc/
& d/bse/ triangulorum, qua circum eofdem 2quales funtangulos, fore reciproce
roportionalia:ficut quidem a/bsad bre, ficd/bsad brc. - Collocentur enimasb &
E/c/latcra in dircétum, & d-bs ipfi b/c: quemadmodim pracedenti demonftratio
ne, ex decimaquarta primi, de parallelogrammord de-

7 du€tum eft lateribus. Connetatur dema reta azd, per
primum poftulatum.Et quoniam per hypothefin, 2quii
et a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bre: & a/b/d/alind
quoddam vtrig; comparabile triangulum.Etficutigitur
a/b/d/triangulum ad trianguluma/b/c, fic idem tridgu-
lum a/b/d/ ad triangulum d/bse: eadem enim magnitu-
do,ad zquales eandem habet rationem,per feptimam quinti.Sicut porra triangu
lumasb/d/ad triangulam d/b/e,fic per primam huius fexti, a/b/ad bre.Et ficut igi-
tur per vndecimam quinti,a/b/ad b/ ¢, fic a/b/d triangulum ad triangulum a/bre,
[bid-abrcfarbid d/brejab.bre| Rurfum vt tridgulum a/b/d/ ad triangulum a/brcfic
) per candem primam huius fexti,d/b/ad b/c.Ergo ficut

a/bsad bre,fic d/bsad brc,per ipfam vndecimam quinti.

— triangulori itag;a/b/c/& d/bre, latera quz circd 2qua-
[arb-brefarbid.abic] db-bre] Jes angulos reciproce funt proportionalia: per fecundd :
huius fexti diffinitioncm. @Sed feceptum fit angulos Pars fecinda
' qui acli b/fore linuliccrh zqugles, §£ quz drcunt:l cof gcm posaiind td

zquales angulos latera reciprocé proportionalia : ficut
a/bradbre fic d/brad b/C-Aio; a/bIC/tgr‘i:mgulum,zqutfm cft li’pﬁpcgb/c/'m'angulo.
Eftenim ex hypothefificut a/b/ad bre,fic d/bsad brc.Sed ficut 2/b/ad bre ficarb/ds

[a/b/d-d/bre [a/b.bre] dib. brcjtriangulum ad trianguld d/b/e:per primam huius fex-
- ti.E¢ ficut igitur d/b/ad b/c,fic per vndecimam quinti,
a/b/d/trianFulum ad triangulum d/bve. Sicut rurfum

. d/bsad bre,fic triangulum a/bsd/ad eriangulum a/bre,
per {zpius allegatam prims huius fexti.Et proinde ficut a/b/d/ triangulum ad tri.
Jubrd.a/bic|drb.brcfasbid.-dibiejangulum a/b/c,fic per vndecimam ipfius quinti,idem

a/b/d/triangulum ad triangulum d/b/e.Ad quas por-

ro magnitudines, eadé magnitudo eandem habet ra-

o tionem:ipfz per nonam eiu{dem quinti,{funt zquales.

Acquum cftigitur a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/b/e. Acqualium itag; & vni
vni zqualé habentiii angulii:8c.vt in theoremate.Quod oportcbat demontftrare.

O1den iy pPelbecie s,
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| Theorema 11, Propofitio 16.
16 I quatuor rectz linez proportionales fuerint: quod fub ex=
tremis comprehenfum re&angulum, zquum eft ci, quod fub
medijs continetur rectangulo. Etfi fub extremis comprehens
{fum re€tangulum, 2quam fuerit ei, quod fub medijs continetur
reftangulo:quatuor reétz linez proportjonales erunt.

]

€

ORONTIVS. €Sint datz quatuor rectz linex difcontinué” proportionales "
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Prime partis 2/b,c/d,e, 8 fificut a/b/ad c/dficesad f.Aio @ fub cxtremis a/b/& f.comptehenfum
deméftratio. yectangulum,zquumcft ei quod fub medijs ¢/d/& e/rectangulo continetur A da-
tis cnim punctis a/& c/datarum linearum a/b/ & c/d, perpendiculares excitentur
a-g/&c/h,per vndecimam primi: {ecetirg; a/g/ zqualis ipfi f,8& c/h/ zqualis ipfie,

“~  per tertiam ipfius primi propofitionem. & ductis vtring; parallelis, per trigefima

™ eiufdem primi,compleantur g/b/& h/d parallelogramma. Etquoniam receptum

eft veasbsad c/d,ficesad f.IpE Iorré e/zqualis eftc/h,& ipfifrzqualis a/g,per con
ftructionem:& zquales ad candem,eandem habent rationem, per feptimam quinti.
Eftigiturvtasbsad c/d, ficcshvad a/g. Parallelogrimo-

g b rum itaq; g/b/& h-d,latera quz circum zquales(vtpote
rectos quiada/& c)funtangulos,reciproce funt propor. g
tionalia. Aequum eft proinde g/b/ parallelogrammumyg:”

a b € d ipfi h/d/parallelogrammo, per fecundam partem deci-" -

e f  mzquartz propofitionis huius fexti. Etauté g/ b/pa-

rallelogrammd id quod fub a/b-& f,parallelogrimum vers h/d-id quod fubc/d &
e/continetur rectangulum:zqualis eft enim c/hipfi ¢,& a/g/ipfi f, per céftructio-
nem.Comprehenfum itaq; {ub extremis a/b-& f're€tangulum, ei quod fub medijs
Secundzpars ¢/d/& c/continetur rectangulo,eft zquale. @ Efto nunc vtipfum g/b/ fub extremis
;';ﬁ::;“ﬁ;‘:b comprehenfum re@angulum,zquum fit h/d re@angulo,quod {ub medijs c/d /& ¢/
fio. continetur.Dico ver(a vice, quatuor ipfas retas lineas fore inuicem proportiona-
" les. Eadem nanque manente conftructione, quoniam g/b- eftid quod {ub a/b- &
asg,ipfum verd h/d/id quod fub ¢/d-& c/h-continetur reCtangulum,per prima duf-
finitioné fecundi: & e/ipfi c/h, atq; f/ipfi a/g, per conftructionem zqualis. Eftitag;
g/b/id quod fuba/b &, necnon & h/d/ id quod fub c/d&e/comprehenditut re-
&tangulum.Sed id quod {ub a/b/& f/c5prehenditur reétangulum,zquum eft ei per
hypothefin quod fub c/d ‘& e/continctur rectangulo.Aequil eft igitur g/b/rectan-
gulum,ipfi rectigulo h-d:& angulus qui ad a/angulo qui ad c/zqualis,per quartl
_ poftulatii,nempe retus recto. Aequalium porrd & vnum vni zqualem habétium
angulum parallelogrammorii,reciprocafunt latera quz circum zquales angulos,
per primam partem ipfius decimzquartz huius fexti.Et ficut igitur a-b/ad c/d,fic
c/h/ad a/gIpfi porro c/h/zqualis eft ¢,& f/ipfia/g,per ipfam conftructioné: zqua-
les praeterea ad eandem,eandem habent rationem,& cadem ad zquales,per fepti-
mam quinti.ER igitur vta/b/ad c/d,fice/ad f. St quatuor itaque rectz linez pro-
portionales fuetint:& qua fequuncur reliqua. Quod erat oftendendum,
v L OubpRpe - iy Pedbsare 4. '
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Theorema 12, - Propofitio 17. .
I tres re€tzlinez proportionales fuerint: quod fub extremis *7
S comprchenfum reGtanguld,zqui eftei quod a media fir qua-
drato. Etfi quod fub extremis continetur re¢tangulum;zquum
fueritei quod A media fit ‘quadrato: ipfe tres rectzlinez propor=
tionales erunt,. e oo
ORONTI VS.Sint tres rectz linex continué proportionales asb, c/d, & e
Parsprima  ficuta/b/ad c/d,fic c/d‘ad e. Dico. quod fuba/b/& e/comprehenfum rectangulum,
theorematis. zquumcft ci quod 4 media c/d/fit quadrato. Defcribatur enim ex a/b/& b/fquz




fit zqualis ipfi e,tectanguluma/f,per vndecimam, & tertiam, atq; trigefimaprimi. .
primizex c/d/verd,quadratum _c;ﬁ,pcr ipfius primi quadragefimamfextam.A equa
lis erit igitur d/g,ipfi c/d, per ipfius quadrati diffinitionem: & 2quales ad eandem,
candem habent rationé,per feptimam quinti.Sicutigitur a/bsad c/d; ficd/g/ad e
Quatuor itaque re¢tz linez a/b,c/d, d/g,& e, funt difcs- (’ K
f T  tinué proportionales.Coprehenfum ergo {ub extremis ~
. Tectangulum,zquum eft ei quod fub medijs rectangu-
' | 1 locotinetur:per primam partem antecedentis decime-
-9 bc 4 Gxwe propofitionis.Sed reGtanguli a/feftid quod fub
asb/& e,nam a/freft zqualis ipfi e,per conftrutionem:reCtangulum autem ¢/g, id
quod ex vd/quadratum.Quod igitur fub extremis a/b/& e/ comprehéditur rets-
gulum,zquil eft ¢i quod a media c/d it quadrato. @ Sed detur vt id quodfuba/b/ fg;gg};’;g,
& c/continetur re€tangulum,zquil fit ei quod ex c/dfit quadrato.Aio refponden- me.
- ter,fore ficut /bsad c/d,fic ¢/d/ad e.Eifdem nang; veluti fupta conftructis: quoniy
id quod fub a/b/& ¢/ continetur rectangulum,2qui eft i per hypothefin quod ex
/d/fit quadrate.Sed ci quod fuba/b/& ¢/continetur rectangulo,2quum eft reétan-
guluma/f,(zqualis fiquidem eft b/f/ipfi e,per conftructionem) & c/g, id quod ex:
. cvd/fit quadratum.Aequum eft igitur a/f/re@angulum ipfi quadratoc/g. Quadra:
tum porrd c/g/fub duabus retis lineis c/d/& d/g, pcr})rimam diffinitionem fecii-
di ctinetur.Quatuor itaque funt re@z linez a/b,c/d,d g,& b/£:& quod fub extre-
mis a/b/& b/f/re@angulum continetur, 2quum eft ¢i quod fub medijs c/d/& d/g/
comprehenditur rectangulo . Propottionales itaque funt ezdem quatuor rect li-
nex,perfecidam pattem ipfius antecedentis decimafexta propofitionis:ficut a‘bs
ad csd,fic d/g/ad b/£.Sed e/ipfi b/f7per conftructionem eft 2qualis: &c/d-ipfid-g,
pet quadrati diffinitionem.zquales.porré ad eandem,candem habent rationem,&
czdem ad zquales,per feptimam quinti.Eft igitur vt 2/b/ad c/d, fic eadem ¢/d/ ad
¢. 'Si tres itag; re¢tz linex proportionales fuerint:&c.vt in theoremate.Quod de-
monftrandum receperamus. ,
PoofShnpa Sy Pedbears 1. . o o
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" Problema 6, Propofitio 18.
18 Data re@a linea: dato re&ilineo fimile,fimilitérq; pofitum

reilineum defcribere. . . ‘
OR ONTI V S.€Sit datum rectilineii a/b/c/d,data verd linca re®ta e/fex qua,
vel fuper quam,oporteat ipfi a/b/evdrectilineo fimile fimilitérque pofitum defcri-
bere tcfﬁﬁncum.Connc&atur itag; a/¢/rea,per primum poftulatum.& ad datam Deferiptio p
reftam lineam ¢/, & data illius pun@ta ev& , datis angulis /a’b/& a/brc, zquales Pofit
per vigefimitertiam primi conftituicur anguli,g/e/f/quidéipfi c/arb, & e/frgy ipfi
a/b/c.Et quonid anguli c/a/b/&a/b/c,per decimafeptimi primi,funt minotgs duo-
bus re@is:& ipfi quogsanguli g/e/f/ & e/fg,binis. itidem reétis {unt minores. con-
current crgo tandem c/g/& £/g/in continuum rectimg; productz,per quintum po
ftulatum:cSueniant itags ad punéhil g.Reliquus igitur angulus e/g/f, reliquo a/c/b,
- & per corollarium trigefimafecund2 primi,& tertiamc6-

, € munem fententiam erit zqualis,AcquianFulum cftpro-
_ : -~ | pterea erg/tridgulum,ipfiab/c/triangulo. Addatam
[ ./ rurfum lincam reGtam ¢/ f’ & data illivs punéta e/ & g

a b oé £ datis angulis d/a/c/& a/c/d, zquales anguli per eandem

-

’
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vigefimamtertiam primi conftituitur,h/e/g/quidemipfi d/a/c,& e/g/hipfiared.
& producitur e/h/& g/b,per fecundum poftulacum:donec (veluti priores )congre
diantur ad punétum h.Erit itags reliquus angulus quiad h,reliquo qui ad d-confc-
quenter zqualis: & proinde c/g/b/triangulum,ipfi a/c/d/ triangulo zquiangulum.
o Acquiangulum infuper eft ¢/f/g/triangulum, ipfi trian-

/C gulo a/b/c. Aequiangulorum porrd triangulorum pro-
portionalia funt latera,quz circii zquales angulos,per

;qumm huius fexti. Eftigitur vt a/?w adbre, fice/frad

a £ tgficutinfuper brcradascfic frg/ad esg-ficut praeterea
asc/ad c/d,fic erg/ad g/h.  Etex zqualiigitur, per vigefimamfecundam quinti, fi-
[breax. = dFs oz gh| cutbsc/ad c/d, fic f/g/ad g/ h. Rurfum eft ficut ¢/ d/ad
dsafic g/hs ad hre. Et ficut d/a/ad asc, fic hresad e/gi-

citq; a/c/ad a/b,fic e/g/ad e/f. Et ex zquali rurfum, per
L _ eandem vigefimamfecundam quinti,ficut d/asad a/b, fic
hre/ad e/f. Et quoniam angulus gre/tangulo c/a/breft 2qualis:& hre/g/ipfi d-asc:
totus propterea angulus he/f,toti d/a/b,per fecundam comunem fententid zqua-
[da ac b [fe ag ot 1's et Et proinde totus frg/h, totibrods refpondenter

zqualis. Angulus porrd qui ad fangulo quiad b: & re-
w w liquus qui ad b, reliquo quiad d- zgquualis oftenfus cft.

Acquiangulum eft itaque e/f/g/h/ rectilineum, ipfi re-

&ilineo a/bsc/d.Patuit,quod & latera qu circli zquales {unt angulos,cum codem

habet proportionaliaificuta/b/ad bc,fice/f/ad f/g: ficut item b/c/ad c/d, fic fg/ad

g/h:ét ficut c/d/ad dva,fic g/hvad hreficut denique dasad asb,fic hresad e/f. Simile
cftitag; rectilincum e/f/g /b, ipfi retilineo a-b/c/d,atq; fimiliter pofitd : per prima
huius {exti diffinitionem. Super data igitur re@a lineac/f,dato re@ilineoa/b/c/d,
fimile fimilitérq; pofitum retineum defcriptd eft e/f/g/h.Quod feciffe oportuit.
Oedpnp ¥y Petbiors | 10, _ |
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Theorema 13,  Propofitio 19.

®
S Imilia triangula:adinuicem in dupla funt ratione laterum {i=

milis rationis.
ORONTIVS. Sintbina &fimilia, hoceft zquiangula & proportionalium
Jaterum triangula,a/b/c/& d/e/fhabentia angulum quiad b/ zqualem angulo qui
ad ¢, & ficuta-bsad brc,fic d/e/ad e/f. Dico triangulum arb/c/ad triangulum d-e/f7
duplicem habere rationem,quam latus b/c/ad latus e/ffeu qudd ratio 1pfius a/b/es
trianguli adtriangulum d’e/f,ex lateris b/c/ad latus e/f/ duplata ratione cofurgit.

Prima oftens  In primis itaq; aut brcreft zqualis ipfi e/f,sut inzqualis. St zqualis:erit ficut a/bs

3

gm" diffcrés ad ¢/ fic d/c/ad brc.zquales enim ad eandem,eandem habent rationem,& eadem

ad zquales,per feptimam quinti. Et proinde triangula

-2 . a/bsc/& dve/fhabebiit vnd angolum vni angulo zqua-
' ~ lem:& quz circii 2quales angulos latera reciproce pro-
portionalia. Aequum erit itaque tfiangulum a/bc/ipft

B¢ £

triangulo d-e/f,per fecundam parté decimzquintz hu-

_ . iusfextizficuti & bafis b/c,bafi ¢/f. Atqui ratio zqualita

tis corundem triagsnlotum,ex ipfa ratione zqualitatis laterii b/c/& e/f/duplicata,
‘aut quouis alio modo multiplicata cofurgit. Quantitates enim duatum rationum
aqualitatis,per quintam diffinitionem huus fexti multiplicata: reftituunt zquali-
tatis itidem quititatem. QLA ¢ fi b/c/fucrit inzqualis ipfi e/f,altera eard crit maior.

19
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Eftoby ¢, ipfa e/f/ maior. Etipfis b/ & e/ £, tertia fufcipiatur proportionalisb/g, secgda cius
_pervndecimam huius fexti ficutb/c/ad e/ffice/frad b/ g. & conne@atur recta /g, demoficnios
per primum poftulatum.Et quonii eft vt a/b/ad br, fic d/e/ad e/f: & permutaginy " differésia.
igitur,per fedecimam quintificut a’brad d/c,ﬁc.b/C/ad ¢/f. Sicut porrd b/cad e/f, r
[ab- die- [ brc. eif. | eif. big.| fi e/f/ad b/g:& proinde ficut a/b/ad dve, fic per vnde-
cimam quinti e/f/adb/g. Triangulorum itag;a/b/g/ &
. . dre/f,ynt angulum quiad b/vniangulo quiad e/zqua-
lem habentium, reciproca {unt latera qu circi zqua-
les angulos. Aequum eft itag;a/b/g/triangulum,ipfi triangulo d/e/f,per fecundam
partem quindecime huius fexti.Rurfum quonid eft ficut bre/ad e/ffice/frad brg:
" tres itaque rectz linez funt proportionales. Prima igi-
tur ad tertiam,duplicem rationem habet, quam ad % -
cundam: per decimam huius quinti diffinitionem. Sed
ficut prima b/c/ad tertiam brg,fica/b/e/ tridgulum ad
¢ e trianguluma/b/g, per primam huius fexti:fub eodem
- enimfunt vcrticc,atqgc in cademaltitudine ipfa trian
Eula.Ec triangulum igitur a/b/c/ad triangulum a/b/g, duplam rationé habet quam
vc/ad e/£.Ipli porro asb/g/ triangulo, zquum eft triangulum d/e/f: & idem trian-
gulum ad zqualia triangula candem habet rationem, perfeptimam quinti. Et tri-
anfgulum igitur a/b/c/ad triangulum d/e/f, duplicem tationem habet quam brc/ad-
e/t. Similaitag; triangula, in dupla ratione funt laterdi fimilis rationis. Quod de- -
~ monftrandum receperamus. '

Corollarium, :
@ Fit proinde manifeftd,quod fi tres rect2 line® fuerint proportionaleszerit ficut
prima ad tertiam, fic quod 2 prima defcribitur re€tangulum, ad fimile fimilitérg;
Fo itlirectangulum quod 3 {ecunda.Oftenfum eft enim
1

: T—"— d cut b/czad brg,fic ab/c/trianguld ad tridgulum a/b/g.
. : Et ficut igitar b/ c/ad b/gyfic a/c/ re€tangulum ad drt
b S : %
re€tangulum.
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: Theorema 14, Propqﬁtio 20, .

20  Imilia polygona,in fimilia eriangula diuiduncur,& in 2qua-

lia numero:& zqua ratione totis. Et polygonum ad polygo-

num duplicem rationem habetyquam fimilis rationis latus ad fi-

milis rationis latus. |
ORO NTIVS. ( Sintbina &fimilia polygona a/b/c/d/e/& £/g/h/k/I: haben.
tia angulum qui ad f/angulo qui ad a/zqualem, & eum qui ad g/eiquiadb, & qui
- ad hvei qui ad ¢,& fic de cateris: fit§; vt latus asbrad brejfic f7g/ad g/h,ficlieq; bres
ad vd.fic g/hadh/k,& deinceps.ita, feruata laterd &an
gulori refpondentia. Dico primii,qudd ipfa.a‘b/c/d/es Primatheors

¢ - &£ g/bv &/ U polygona, in fimilia & #zqualia numero macis pare.
( I dividuntur triangula.Conne@itur enim a/c/& a/d,nec-
h k

a

non f/h/&f/k/linez re@z, per primum poftulatum. Et

quonid per hypothefin (hoc eft, datam polygonori fi-

militudiné)angulus qui ad b/zquus eft angulo quiad g,
v 0.
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& ficut latus a/b/ad bre, fic fig/ad g/h: fit vebina triangula a/b/c/& £/g/h, habeant
vnum angulum vni angulo zqualem, & quz circi zquales angulos latera propor-

tionalia. Aec'uian%xla funt propterea a/b/c/ & £/g /v triangula, per fextam huius

fexti:& zquales habent angulos,{ub quibus eiufdem rationis laterafubtenduntur,

#->vtpote angulum b/ a/ cangulo g/f/h, & angulum b/c/a/ipfi g/h/f. Hinc per quar-

tam ciufdem fexti,proportionalia funt latera quz circum zquales angulos,& fimi-
lis rationis qua zqualibus angulis latera fubtenduntur : ficut igitur a/c/ad bre, fic
. e h K f/h/ad g/h.Sed per hypotheﬁn, vt b/crad od fic g/hy

lwe bre. od [6h. g B2 4h k" Bt ex zquall igitur,ficut a/cad ¢/d fic Fhvad
h/k:per vigefimamfecundam quinti.Et quoniam totus

angulus b/c/ d, toti angulo g/ h/ k, per hypothefineft

zqualis,& angulus b/c/a,ipfi g/h/f/zqualis nuncoﬁcn(%s cft:reliquus igitura/c/d,
reliquo f/h/k,per tertiam communem fententii 11: zqualis. Triangulaitag;a/c/ds
& f/h/k,habent rurfum vnum angulum vni angulo 2qualem,& quz circum zqua-
les angulos latera propottionalia: zquiangula funt igitur a/c/d/& f/g/hy triangu-
la,per eandem fextam huius fexti.Et per quartam ipfius fexti, latcra qu circum

zquales angulos proportionalia. Haud diffimiliter oftendetur triangulum a/dve,

Pars fecunda
theorematis.

- num f7g/h/k/1. Sunt igitur 1pfa triangula tum ingicem, tum ipfis totis polygonis -

triangulo f/k/l/fore #quianguld:& proportionalia quz

a
. circum zquales angulos habere latera.Simile eft itaque
¢ 1a/brc/trianguld i ‘;5 f/g/h/triangulo, & asc/d/ipfi f/h/k,
. necnona/d/e/ipfi triangulo f/k/I: per prima huius fexti
A libri diffinitioné. Data igitura b/ c/d/es & f/g/h/k/1/po.

¢ h

k lygona,in fimilia & zqualia numero tridgula diuiditur.
@ Dico infuper,gipfa triangula funtinuicé,atg; totis ipfis polygonis proportiona
lia:ficut trianguli a/bsc/ad trianguli f/g/h,ficasc/d/ad f/h/k,& a/d/e/ad f/k/l/erii.

- gul@:ficdeqs a/b/c/triangulum ad ipfum trianguld £/g/h, fic a/b/c/d-e/polygonum

ad polygonii f/g-h/k/1.Cim enim a/b/c/trianguld fimile fit f/g/h/triangulo,fintq;
asc/8 f/h/fimilis rationis latera:triangulum igitur a/b/c ad triangulum f/g/h, du-
plicem rationé habet,quam latus a/c/ad latus £/h, per antecedenté decimamnoni
propofitioné.Et proinde tridgulum a/c/d/ad triangulil £h/k/duplacam itidem ra.
tioné habet,quam idem latus a/c/ad latus £/h.Quz auté cidem funt czdem ratio-
nes,adinuicé funtezdem:per vndecimi quintiEt ficut igitur a/b/c/triangulum ad
triangulum £/g/h,fic trianguluma/c/d/ad triangulum f/h k. Rurfum quonii tri.
angulum a/c/dAimile eft tridgulo f/h/k,& latus a/d-fimilis rationis cam f/k:trian-
lum propterea a/c/d/ad tridgulum f/h/k-/duplatam rationem habet,quamlatus
a-d/ad latus f/k,per ipfam antecedentem decimamnonam huius fexti-Et ttiangu-
lum confequéter a/de/ad triangulum f/k/I/duplatam itidem rationé habet,quam
idem latus a/d/ad ipfum latus élt.lit ficutdgitur a/c/d/triangulum,adtriangulum
f/h/k:fic per eandem vndecimi quinti,triangulum a/d-e/ad triangulum f/k/1.Sicut
jbre.fig/hlared Eh/kladre, fka|porrd a/c/d/ad f/hv/k fit patuita/b/c/triangulumad
triangulum f/g/h. Et ficut igitur, per vindecimam

:pﬁus quinti,triangulum a/b/c/ad trianguld f/g/h:

ic triangulum a/d/e/ad triangulum f/k/I. Propor

tionalia itaque funt ipfa nuper exprefla triangulaficuta/b/c/ad f/g/h, fic a/c/d/ad
f'h/k,& a/d/e/ad f/k/LEft igitur per duodecim4 quin icut—a/b/c.}cl gf/ g/h. '

ti,ficut vnl antecedentiumad vnum confequentitific fie—a c/d. pd 3/ b k.
omnia antecedentia,ad omnia confequétia.Sicut itag; F——ardre. f k1.
triangulum a/ b/ ¢, ad triangulum f/g/h:fic a/ b/ ¢/ &/ ¢/ polygonum, ad polygo-
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roportionalia. €L Aio demil @ polygoniia/b/c/dre,ad frg/h/k/l,duplatam tationé
f-:abct,quam latus a/b/ad fimilis rationis latus £/g.Oftenfum eft enim ve trianguld.
asbsc,ad trian?him frg/hific a/bicvd e/polygonum,ad polygonum f/g/h/k/1.Sed:

triangulum a/b/c/ad triangulum f/g/h/duplatam rationem habet,quam a/b/latus
ad fimilis rationis latus f/g, per antecedentem decimamnoni propofitionem huius
fexti: fimile nang; oftenfum eft a/b/c/ triangulum, ipfi f/g/h/triangulo. Et polygo-
num'igitur a/b/c/dse,ad polygonum f/g/h/k/I-duplatam rationem habet,quam Ia-
tus a/b/ad fimilis rationis latus f/g. Similia itags polygona: &c. vt in theoremate.
Quod fuerat oftendendum. :

Corollarium primam.

@it itag; generaliter manifeftum, @ fimiles quazcung; rectilinez figurz,in dupla
ratione funt adinuicem fimilis rationis laterum:id eft,g ratio fimilium reilineard
figurarum , ex duplata {imilium laterum ratione confurgit. Id enim prims patuit
intriangulis,& rectangulis,five quadratis:nuncautem in polygonis,& omnia poly
gona in triangula diwfibilia funt.

| ~ Corollarium fecundum.

@ Sequitur rurfum,quod fi tres re@ linez fuerint pro(portionalcs s erit ficut pri-
ma ad tertiam, fic defcripta {uper primam vel A prima fpecies retilinei, ad fimilé
fimilitérg; pofitam {peciem,quz i fecunda vel fupra fecundam conferibitur.Often
fum eft enim polygoniia/b/c/d/e,ad polygonum f/g/h/k/l/duplam rationé habere,
quam latus a/b/ad latus f/g. & i ipfarum a/b/& f/g/tertiam accepetimus propor-
tionalem,per vndecimam huius fexti, vtpote m/n: ipfa

c
asbsad f/g,per decimam diffinitionem quinti. E¢ proin-

/ A ; / ; __, de ficut asbsad mvn, fic a/b/c/reilineum ad fimile fimi
a L.

™ % litérque pofitum retilincum f/g/h.

Oudgnpx I Tedbeare ke
I A & &ur3 tvevypdppo Spoin kod &RiNas Bipdpo.
Theorema 15, Propofitio 21. .
Va2 eidem reilineo funt fimilia:& adinuicem funt fimilia.

OR O NTIVS.Sint bina re@ilinea a/b/ v & dre/f, cic‘lcm rcﬁﬁlinco g/h/ks
fimilia.Dico a/b/c/reétilineum,fimile fore reétilineo d/e/f.Cam enim ex hypothe-
fiab/c/ & g/h/k/ redtilinea, fimilia fint adinuicem : habebant propterea angulos
zquales ad voum, & qu circum zquales angulos funt latera proportionalia : per

li:m'ma: difknitionis huius {exti conuerfionem.Et proins

A § c rectilinea d/¢c/f/& g/h/k,2quiangula eriit,& propor-
tionalid itidem laterd: chmex ipfa hypothefi fimilia fint
: -/: -\- ¢ adinuicem.Sitvterg; angulorum qui ad b/&e,ipfi angu-

lo qui ad h/zqualis:& ficut g/h/ad bvk, ficasbrad bre, &
k  deiade/f. Etquoniamangulus quiad b/zqualis cft an.
gulo qui ad h,& cidé angulo qui ad b/ #qualis angulus quiad e: angulus igitur qui
ad brangulo qui ad ¢,per primam c;})mmu;e ggtcr}mmhcﬁdzl;q?{a}xs. Infuper qug;
T b ok Wkl Je. e f] niarh-eft vta/b/ad brefic g/hvad h/kdicut rur{um g/
b bre] gh Rk de. o] adh/k, ficdsesad e/f . Et ficut igitur a/b/ad brc, ﬁcg et
‘ W vndecimam quinti,d/e/ad ¢/f. Proportionalia itag; funt
. latera,que circii cofdem zquales angulos quiad b/& e
o.ij.

L a/bsad m/n/duplam itidem rationé habebit,quaim eadé

Tertfa pare,

5 o
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“Haud diffimsliter oftendemus , reliquos angulos ipfius a/ bs ¢/ reétilinei, reliquis
angulis ipfius d/e/f/fore inuicem zquales: & circum cofdem zquales angulos late-
a proportionalia.Simile eft itag; a/b/c/retilined,ipfi re@tilinea d/e/f, per primam
- huius fexti diffinitionem.Quod oportebat demonftrare.
o o xbgupe isy Teébears xp.

Ap Tloropes o dvdhoyop Goryrod T @w” durBp tedypaeppe Junidre kod Spolag ’
doveprypoep pfaytrdNoyop isoct o kkp T& @@ durBp Wbiypapua Spods xod Spolws

vty pop i dowhoyop Tykod duTod ok ivddan dvihoyop tovvra.

Theorema 16, Propofitio 22. :

I quatuor rect= linez prc:lportionales fuerine:& ab eis reétili=

[lab.m/csdf b p [e/ £ 1|
S— ~—

nea fimilia fimilitérque defcripta, prorortionalia erunt, Et
fi ab ipfis re@ilineafimilia fimilitérque-defcripta, proportionalia
fuerint:ipfz quoque rectz linez proportionales erunt. .
ORONTI V S.Sint quatuor rectz linea difcStinue proportionales a/b,c/d,
I;,m prima o f & g/hficut quidem a/b/ad csdyfice/f/ad g/h. Et per
fhcorematis.  3¢cimamoctauam huius fexti,ab ipfis a/b/8& ¢/d,fimilia- m
fimilitérg; pofita rectilinea defcribantur,l/a/b/& m/c/d:
& per cande¢m decimamottaud, ab.ipfis e/f/& g/h, alia §— A -
quzdam fimilia fimilitérque pofita rectilinea, n/e/ f/& ,
osg/h. Aio fore ficut la/bsad mrend ficnse/fr ad org/h. -’ ¥
Inueniatur enim ipfis a/bs & ¢/ d, tertia proportionalis ﬂ
piipfis autem e/f/& g/h,tertia itidem proportionalis r; / —
per vndecimam huius fexti. Cum fit igitur ex hypothe.
ab.od. p] efgh r| fiyvtasbradcd,ficefiad g/h, & per conftrudtionem
ficut b/crad p,fic g/hvad r.Et ex zqua igitur ratione,
ficut a/b/ ad p:fic e/f7 ad r, per vigefimamfecundam
quinti.Sicut porrd a-bsad p,ficla’b/ reilineum,ad
re&tilincum m/c/d: per fecundum corollarium vige-
fimz huius {exti. Et ficut igitur I a/ b/ re@ilineum,
ad rectilinedt m/c/d: fic per vndecimam ipfius quin-
[rabmcdl ef fiwetogh] ti,e/f/ ad r. Sicut rurfum e/f, ad r:fic, pet idem co-
rollariom, rectilineum n/e/f7ad reétilineum o/g/h.
. Etficutitaque I/a’b,ad m/c/d :fic per eandem vnde-
Secunda pars ' cimam quinti, n/e/f7ad o/g/h. @€Si autem fuerit vt
f::uerfa priv l/asbrad msed fic nve/f/ad o7g/hidico verfa vice,quatuor lineas re@as asb,c/d,e/f/
: & g/h,fore propattionales,ficut a/b/ad c/d,fie e/f/ad g/h. Datis enim tribus rectis
lineis a/b,c/d, & e/fiquartainueniatur ropbrtiohali&S/t,pcr duodecim? huius fex-
ti.Et per:decimamoctauam eiufdem,ab cadem s/t,ipfis nve/f/& o/g/h/fimile fimi-
litérque pofitum rectilincum def¢ribatur v/s/t.Et quoniam eft vta/bsad c/d,fice/fs
ad s/t,8ab ipfisa/b/& c/d/Aimilia fimilitérque pofita defcribuntur rectilineal/a/bs
& m/csd,ab 1pfis autem e/f/& s/t/fimilia itidem fimilitérq; pofita reilinea n/c/f
& v/s/t.eft igitur per primam partem iam demontftratd huius propofitionis, ficut
Fa/brad mseid, fic n7e/£7 ad v/s/t. Receptum eft-antem ex hypothefi, vt l/a/b/ad
mvc/d, fic nve/f7ad osg/h. Etfi-ue igitur nve/fad
o/g/h:ficper vadecimam quinti,n/c/g/ad vss/t.Ea-
dem itaque magnitudo n/'e/ £, ad vtrafq; o/g/h/ &
v/s/t, eandem habet rationem. Aequum eft igitur

[vert.org/hlab.mvodjnefvis]

-
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léts re&ilinctimo/g/h,ipfi v/s/t :pernonam quinti. Efft auté & eidem ﬁmilc;ﬁmilitérq;
" pofitum;per conftructionem. Similia porré fimilitérque pofita,& inuicem zqualia
o reQilinéazab-zqualibus,aut fuper  2qualibus reétis lineis defcribiitur. Aequalis eft o
igitur s/t/ipfi g/h.Eft auté ve a/b/ad crd,fice/frad s/t ipfi porrod s/t,zqualis often. B
, E eft g A8 eadem ad 2quales,eandem habet rationé,per (g;timam quinti. Ec ficut .r’
ag fgitir a/b ad ¢/ dfic e/fad g/h. - Ergofi quatuor reétz linez proportionales fue-
g rintt& qua fequuntur veliqua.Quod oftendendum fufceperamus.
AR RV

Te © -+ Lemma fiue affumptum:

y @ Qudd dutem fimitia; fimilitérque pofita, & innicem zqualia fectilinea, habeant
£y - fimilis rationis lacera ifttricem zqualia:fic demonftratur.Sint rurfum zqualia,& -
! D e v, milia fimilitérque pofita rectilinea, o/g/h/& v/s/t: fits
"', .vtosg/adg/h,ficv/s/ad s/t.Aio quod g/h/& s/t funt in-
- uicém 2zquales.Si nanque fuerint inzquales: altera ma-
' - - ior ¢érit:Efto (fi poffibile fit) g/h, maior s/t.Et quoniam
{ ¢ft vt 0/g/ad g/h,fic v/s/ad’s/e:& econtra igitur,vel & conuerfa ratione,ficut g/h/ad
! o/g,ficerits/t/ad v/s:per corollarium quartz libri quinti.Sed prima g/h,maior eft
tertia s/t:& fecunda itaque o/g,quarta v/s/maior erit, per decimamquartarh ipfius
=K . quinti.Binz itaque o/g/8& g/h,duabus v/s/& s/t/erunt ma
| gh ] o'g st 1¥/5 1 jores:& proinde ipfum retilinei o/ g/ h, maius reétilineo
v/s/t.Eft auté eidem zquale,pet hypothefin: qua fimul impoffibilia funt. Non eft
igitar g/h,maior ipfa s/t.Similiter oftendetur, qudd neq; minor. Aequalis eft itags

7 g’hcidem s/t. Quod fuerat oftendendum. -~

e . odpur iy | Peikas
TA Gy dvice 0o BANG ppuept ey AEDS ERHNx Adyop Yxd T cupudpfuop in Ty wAWPSp.
) o Theorema -1, megﬁtio 23.
23 Equian‘gula parallelogramma, adinuicem rationem habent
"\ compofitam ex lateribus. | '

ORONTIVS. @De lateribus velim intelligas, qu circum zquales {untan-
gulos.Sint igitur bina parallelogramma inuicé zquiangula,a/b/c/& d/bse: quorum
. angulus quifub a/ b/ & b/ c,angulo quifub d/b/& bre/ continetur fit zqualis. Dico
- asbresparallelogrammum, ad parallelogrammum d/bre, rationem habere compo-
fitam ex ratione laterum a/b/ad b/e,& ¢/b/ad b/d.Cone Partiii figure

S —t———' fituantur enim a’bs & bre/ laterain dire@um: hoc au-, Preparatio.
. r oo || -tem fiet, cim anguli cvbras & c/bres duobus reétis fue-
i o Tint zquales, per decimamquartam primi. tunc quog;
a r 5 in dite¢tum crit ¢ b/ ipfi b/ d,-per eandem propofitio-
8 ) nem: namanguli e/b/¢/& e/b/d,per ptimam & tertiam -
—_h conimunem {ententiam, duobus itigcm rectis zquabd. .
& tur..Compleatur:denique (E.rallclogranunum cbre: .
roductis in continuum rectémque, per fecundum poftulatum,corundem paralle-

fogrammorum lateribus . Proponatur infupef recta quzdam lineaf:: & tribus da«
tis rectis lineis /b, b/ ¢ , & f:quarta fubfumatur propotrionalis g, per duodeci-
mam huius fexti . Eritigitur vta/b,ad b/ e : ficf, ad g.Etper candem duodecimam,
fropoﬁtioncm,'tribus;datis re&tis lineis ¢/b, b/d, &g: quarta rurfum proportiona-
is accipiatur h. Erit: ergo vt ¢/b,ad bvd:fic g,ad h Eft autem ficucas brad bs e, fic £/
ad g. rationes itaque ipfius f7ad g, & g/ad h: cedem funt ipfis rationibus a/ b/ ad
bre, 8cc/br ad brd. Ratio poreo £/ ad h,companitur ex ratione ipfius £/ ad g, atque
o.iiJ.
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ipfius g/ 4d h:veluti quinta huius fexti pramiffum eft diffinitione . Et proinde ra-
Pracipua des tio f/ad h, componitur ex ratione laterumarby adbre, & c/b/ad b/d. His przofté.
mbftrationis fis, quoniam a/b/c/ & ¢/bve/ parallelograinima fub eadem funt altitudine:ad fe inui-
‘s, ccm igitur funt vt bafes, per primam huius {exti. Sicut itaque a-b,ad bre: ficasbrc
\I arallelogrammum,ad parallclogrammum ¢/ bre. Sicut autemasb/ ad bre, ficper
¢ g | ab bbb Onftructionem £/ad g. Et ficut igitur f,ad g fic per va
_I_-g_ | 30DV P decimann quinti,a/ b/ ¢/ parallclogrammum, ad c/bres
parallclogrammum . Infuper quoniamc/bre/& d/ b/ es
. parallclogramma, in cadem funt altitudine: ad fe inui-
cem tutfum funt vebafes, per eandem primam huivs fexti. Sicut ergoc/ b/ad b/d:
fic paralleJogrammum c/bre,ad d/b/e parallelogrammum. Sicut porto ¢/b,ad bsd:
p grammuint/ o Jelogra o
[ b Jabbidjcibre d’ﬂ‘ilﬁc per conftructionem g, ad h. Exficut igitur g/ad h:fic

. peripfam vndecimam quinti.Et quoniam oftéfum cft,

~ . vt frad g fica/bsc/parallclogrammi,ad parallclogram-

mume b/ ¢: ficut rurfum g ad h, fic idem parallelogrammum e/ b ¢,ad d/ b/ e/
¥ g. h fabre.cbre.dbre| parallclogrammum . Et ex ®qua igitur rationc, per vi-

W; W gefimamf{eciidam eiufdem quinti, ficut fad h:ficab/e/

parallelogrammum,ad d:b/e/parallclogramma. Atqui
ratio f/ ad h, compofita eft (vti fupra deduximus)cx
ratione laterum a/%?

< adbre, & ¢/ bsad brd. Etparalle-

logrammum igitur a/b/c/ad parallclogrammum<d-b-e,
) _ rationem habet compofitam ex ratione lateruma/b/ad
a ¢ B 1" bre, & c/bsad bsd. Acquiangula itaque parallelogram-
g ' ma, rationem habent compofitam ex lateribus , angu-
b, los inuicem 2quales continentibus.Quod demonftran-
L & ) dum fuerat. ) -
- o Otdgnpe  tny Pedbeare  wdl. ’
I I Avrig Toepa RyAoyplpps, T EY ThY §fepereop mocpaRuhiypacpper,Spoi B4 Teb
4 7¢ $A0 kod eRiNaic. I

Theorema 18, Propofitio 24. | .

OMnis' parallelogrammi, qu circa dimetiétem parallelogrds 2,

ma:fimilia funt roti, & adinuicem.

. "ORO N TI1VS. Eftodatum parallclogramxmm; a’b/c/d,cuius dimetiens fit -

a/c,8 circa ipfum dimetientem parallclpﬁramm,c /£/8 g/h.Aio ipfae/f/ &g/h/pa-
rallelogramma, toti parallelogrammo a/b/c/d,atque in- i g

Quddefipa yicem fore fimilia. Trianguli enima/b/c, ad atus b o/ A
follclogramil . eta eft parallcla f1: fecat igitut £/1/ipfius trianguli late- N | \
f L h

a,b,6,d. ra proportionaliter,per fecundam huaius {exti, ficut b/f/
‘ id fa, ficc’ 17ad 7 a. T rianguli rurﬁ:m'.a/d/c, adlacus
drc/alta eft parallela e/k:fecat igitur e/lripfius crianguli _ |
Iatera propoftionaliter,gcrgidc_m fecundi hurus fexti, .
ficut c/l/ ad Va, ficdses all ¢7a. Sicut porro c/l-ad Lafic  B— 3 o
oftenfum eft b/f/ad f7a. Et ficut igitur b/rad fra, ﬁc‘}iﬂ' LT
IbfFajollajdeea] vndecimi quinti, d/c/ad ¢/a.Si autem diuife magnitu-

T~ “dines-proportionales fuerint:compofitz quog; r-
e tionales erdit, per decimamo&auam quinti. Et {icut igi-
o turbrsasada/fficd/asadase.Et permutatim rut{om,per

A

parallelogrammum c/b/c, ad d/bse/ parallelograimum,

8 "
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|bra.] @t.] dra | a”. | decimamfextam eiufdem quinti,ficutbrasada/d,ficf/a/
<. ad ase. Proportionalia itag; funt latera, quz circum an:
w gulum qui ad a/vtrique parallclogrammo communem:
: . Infuper,quoniam parallela eft £/l ipfi brc: 2qualis eft
r angulus a/f/L,ipfi angulo a/b/cnecné & a/l/A,ipfi a/c/byper vigéﬁmaninonam pri
mi.Angulus porro qui fub f/a/l/autbra/c,vtrique trianguloa/b/c/& a/f/1/ commu-
nis cft.A equiangulil eft itaque triangulil a/f/1,tridgulo a/b/c. Haud diffimiliter erid-
gulum ase/l,tridguloa’d/c/ oftendetur zquiangult:& angulus ase/l/angulo ad/c/
xqualis,atque a/l/e/ipfi angulo a/c/d.Siautem zquales anguli,zqualibus cponan-
tur angulis:confurgent per fecundam cdmunem fententii,zquales anguli.Aequus =%~ "
cft igiturangulus t/ I/ ¢, ipfib/ ¢/ d: & totum proinde parallelogrammum e/f, toti ", " |
. a/bvesd/zquiangulum Rurfum quoniam a/f/1/& a/b/c/triangula,fimiliter & azesl/
atque a/d/c,funt inuicem zquiangula : proportionalia itaque funt latera, quz circii
xquales angulos, per quartam huius fexti. Sicut igitur a/bsad bre, fic a/f7ad f/1: i
citque brc/ad cra,fic f/1/ad 1/a.Sicut rurfum a/c/ad «/d; fica/l/ade: ficut denique
¢/d/ad dsa, ficl/e/ ad e/a. Et quoniam oftenfum eft,vt b/ciad c/a, fic /1/ad Vva: ficut
praterea a/c/ad ¢/d ficaladl/e.Et ex zqua igitur rationesper vigefimamfecidam
quinti,ficut b/c/ad c/d,ficf/l/ad Le. R
Jabr [ bics [crar [ edr | drar ] |t [l b e Jear |

Acquiangulorum itaque parallelogrammoruma by ¢ /& e/f,proportionalia funt

, latera qu circum zquales angulos . Simile cft igitur ¢ £/ parallelogrammum, ipfi
abre/d parallelogrammo: per primam huius fexti diffinitionem. Haud diffimil? Quddg,h,pa
via,g/byparallelogrammum,ipfi a/biods parallelogrammo fimile fore conuincetuti f2jielo rimi
eundem qui prius,verfus angulum ¢, & ipfum g/tv parallclogfammurti r‘c(’pohdm: fit fimile.
teriterando difcut{um. Et proinde vtrunqueipforum e/f & grh/parallelogrammo-
rum,fimile cft eidem a/b/cd/parallelogrammo.Omne autem parallclogammum, uéde.f, &
retilincum eft:& qua eidem reilineo funt fimilia, & adinuicem fimiha funt, per g, fimilia

) vi;Fcﬁmamprimam huius fexti.Simile eft igitur e/ fiparallclogrammum,ipfi g/lvpa fintadinuicg.

" : rallelogrammo. Omnis itaque parallelogrammi,quz circa dimetienté parallclo-

gramma,fimilia funt toti,& adinuicem.Quod oportuit oftendiffe.

'j R Poifhpa & Peibeais K. o
| Q dobivm tubvypdppe Spoop,rod Mo & dobivm looyyF avb ousiGd.
‘ | Problema 7, Propofitio  2s5.

25 Ato reilineo fimile, & alij dato zquale,idem conftitucre,

O RON T IVS. @Sintbina re@ilinea, a/bioinquim & d: fitg; receprum, ipfi
I a date a by ¢ rétilineo fimile, ipfi vero d/ zquale ,idem

| rectilineum coftituere. Ad datam itaque re€tam lincam Partium figw
: ‘ d bic,& in datoangulo qui (ub e/bic, dato reétilinco a/bre, 1 wrlittZs

zquale conftruatur parallelogrammum by f:fimiliter & dadeferiptio.
—c ¢ adre@am lineam f/c,arj ue in dato angulo qui fub fiog -
( ‘ , ci qui fub e/b/czquali, dato reéfilinco d,zquale rurfum
¢ ] parallclogrammum conftituatur ch,per quadragefima
gﬂuarm_m,& quadragefimamquintam primi,vtroque re-

\ ' lineo(fi expediat)in tridgula diftributo . Et quoniam
- S 1 n  angulusfiog,equus cftangulo e/bic,per coftructionem,
_ \ verique autem communis brg/f: anguli properea bty

-
’

o.iii.
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& f/c/g/ duobus angulis e/b/c/ & c/b/A, funt per fecundam tommunem fententiam
equales.fed angulic/b/c/ & bse/t funt 2quales duobus rectis,per vigefimamnonam
ipfius primi.Ec duo igitur anguli b/c/f/& £/c/g,binis itidem rectis {unt zquales. In
ireCtum eft i%itur bre,ipfi c/g,per decimamquartam ciufdem primi: & e/f/ confe-
squenter ipfi £/h.  Binis infuper datis réétis lineis b/c/& c/g,media proportionalis
SE a .. inueniatur I/m,per decimamtertiam hutus {exti.Ec per
" decimamoétauam eiufdem fexti, fuper data reta linca
4 I/m, dato retilineo a/ b/ ¢, fimile fimilitérque pofitum
g \ ¢ g rectilineum defcribatur,n/l/m. Aio retilineum n/l/m,
Demonfiratis ;' T =quum fore ipfi d.Clim enim tres lincz re¢tzb/c,l/m,
vapeblema, - ) . .| &csgfint per conftrudtionem cdtinue proportionales:
€ — £ - B crit per fecundum corollarii vigefim huus fexdi, fis

I co _ cut prima ad tertiam,fic {pecies reétilinei qua a prima,
L - ad fimilem fimilitérque pofitam fpeciem quza fecun-
: 1/ n * da.Sicut igitur brc,ad c/gific a/bre/re@ilineum,ad recti

lineé n/l/m.Sicut porrobrc,ad c/g: fich/f parallclograe

mum,ad p;trallclogrammum c/h, per primam huius fexti{unt enim in ecademal-
titudine c/f.Ergo ficut a/b/c/retilineum,ad retilineum n/l/m:fic per vndecimam
‘ o i uinti,b/f/parallelogrammum,ad parallelogrammum

q
fubrendimbe.cg] b & oh o, Sed reétilineumarb/czquum eft per conftructio-
nem ipfi b/f/parallclogrimo:& retilined igitur n/l/m,
: ™ " ipfi parallelogrammo c/h/per decimamquartam'quins

3 o - ti eft zquale.Eidem rur{um parallelogramo c/h, zquit
- -+ ,-. eft drrectilineum,per confttuctionem:& n/l/mvitaq; retilineum, ipfi drredtilineo,,
" E;- %)rim;.m communem fentétiam eft zquale. Conftruétd eft autem & ipfia‘b/e

. {imile. Idem itaque retilineum n/l/m,ipfi dato reétilineo a/b/c/fimile,& alijdato-

" failicet d/zquale conftitutum eft.Quod efficerc oportebat. S

o o Ordgnper 9, Ppobears  ks. S :
E - Ap & o AnNoypdtp s aroepa RKNGypaeppop &poesgei 3poidp ¢ & §he %] Spoing
R weipyopskoivip ywvisep Exop dur§yztdh Thi cutlw SepcBop 851 ot 8Ag. ’
ST Theorema 19,  Propofitio 26.
~ | 2 parallelogrammo parallelogrammum auferatur, fimile to
Y ti & fimiliter pofitum, communem angulum habensei: cir-
cum eundem dimetientem eft toti. ‘

26

OR O N T'1V S. Eftodatum parallclogrammum a/b/c/d; 3 quo fimile fimi- -

litérque pofitum,& communemilli habeng ahgulum qui ad a, auferatur diftingua-
tirve parallelogrammumase/f/g. Dico ipfaa/bsc/d & ase/frg/ parallelogramma,

. circa eundem fore dimetientem a/f/c:hoceft dimetientem a/ £/ ¢/ totius parallelo-

o S -grammia-b/c/d,tranfire per angulum qui ad £,& vtrig;

Oftzfio theos R € parallelogrammo fore¢ communem.  Sienim asc/non
;ng'u‘i_‘b 1 : . tranfierit per f: tranfeat (i poflibile fit)vt a/h/c. fecabit

“igitur a/h/caute/fraut £rg/latus ipfius ase/f/g/paralle-
- Jogrammi.Secet ipfum latus e/f,in puncto h.& per pun.
_ €tum h,vtrique ipfardl a/e/& f/g/parallela ducatur h/l,
a4 Fcr trigefimamprimam primi. Erit itaque e/l/ paralle-
c ' “logrammum, & circa eundem dimetientem cum ipfo
a'b/e/dsparillelogrammo.Simile erit igitur e/l parallelogtammunm, ipfi a/brc/ds

e

tra
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rallelogrammo,per vigefimamquartam huius fexti.Eidem-porrd a/b/c/d paral-

' rcalogrammo,.ﬁmile eft per hypothefin,ipfum e/f/g/paraliclogrammum: Qua zu-
tem eidem retilineo fimilia,& adinuicem fimilia funt,per vigefimamprimam hu.
ius fexti.Simile erititaque e/l/paraliclogrammum,ipfi e/f/g/parallelogrammo.Sis g
milia porro parallelogramma funt, qu angulos zquales habent ad voum,& qua r

P «  circaangulos zquales latcra proportionalia,per prima
kR ¢ - diffinitionis huius fexti conuerfioné.Et ficut igitur e/a/

ad a/g)fic e/asad el Ad quas auté eadem, eandé habet

rationem,ip{z funt &quales,per nonam quinti.Aequa-

lis foret igitur a/g,ipfia/l,totum {uz parti:quod per no

nam communé (En“tcntiam eft impofiibile.Idem etiam

fubfequetur incdueniens,vbi pofuetis eundé a-c/dime-
tienté fecarc latus fig. Tranficigitur a/c/totius a/brc/ds
parallelogrammi dimetiens,per angulum atqpunéd £: & proinde ipfum a/e/f/g7:
parallelogrammum,circum cundem dimetientem eft toti a‘b/c/d patallelogram=
mo. Igitur i i parallclogrammo parallelogrammum auferatur: &c.vt in theore~ ™
mate.Quod demonftrare fuerat operzpretium. | :

a

. . oudgwpx  ky  Tgdbeais Ks. T
Avrwp P aroepss Thiy deulhd) tuodiney Boefoocihopfiep TPaRwhoypdpuwpuod (AT
I | Top &dkq FaRuhoypdppoig 8pcios Te @ Spoiws kauSioi & &wd 4 ipicdoo v
yprgopSio:piyisép Biyk &w i iplodos wagubal\iuvop wapaRyNsypapypoy, .
&porop 3p e iMGppam. S s
| o ‘Theorema 20,  Propofitio 27. -
27 O Mnium parallelogrimorim circum eandem re¢tam lineam
proiectorum, dcﬁcigntitimg; {pecie gara[lelogrammis fimi=
libus fimilitérque pofitis ei quod 2 dimidia defcriptum eft: mas;
ximum eft quod 2 dimidia proie@um parallelogrammum,fimile. -
exiftensfumpto -~ - ‘ -
ORONT IV S.@Deficere fpecie dicitur parallelogrammum , dato parallelo- Quomodo pa
grammo:quando vtrunque parallelogrammum fuper eadem recta linea confiftés,” = eﬁiliog;imﬁ
alterum deeft alteri, ad complendum fimilis fpeciei parallelogrammum fuper to- g ;:rgfl‘;f
tam datam re€tam lincam coextéfum. Vel dum cdparatum pasallelogrammum, logrammo.
reliquo deficit ab ipfo fimilis fpecici parallelogrammo, fuper totam ipfam rectam
lineam conftituto.  Sitigitur gn reéta linea a-b,feQta bifariam in c,per decimam prim, eheore
primi:defcribatiirque  dimidia c/b,contingens parallelogrammum c/d.Tuxta verd matis differds
datam rectam linecam a/b, gemjna cothparentur parallelogramma. alterum proie- “*
€tum 3 reliqua dimidia a/c,vtpote a7, {imile fimilitérg; defcriptd exiftens fumpto
- od,& deficiés fpecie ipfo ¢/d/d toto a/d/ parallelogram. .
-4 mozlterum autem a/f;{uper a7 g/ comparatum maiore
dimidia ipfius a/b, & proinde fubingrediens ipfum pa~
rallelogrimum c/d, deficiénfque fpecic parallclogram-

'l
4

' 1 IN_ (I mo g/b,fimili fimilitérque pofito i;ﬁ cd/ qpod a dimi-
: | b diac/b/deferiptum eft,ad complendum ipfum a/h/paral
a 8 lelogrammum. Dico qudd a/e/parallelogrammum,ma- _
fus cft e/f/parallelogrammo. Cam ¢nim exhypothefi g/b/ parﬁgogrammum, Deméfiratio.

fimile fit ipfi parallelogtammo c/d:circumigitur cundem funt dimetientem e/f/b,
per vigefimamf{extam huius fexti. Producatur ergo g/ 7 in retum & contingum
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vique.ad fatus ¢/d,pet fecidum poftulatum. Parallclogridhi igitur c/d,corum que

circa dimetientem {unt parallclogrammorum fupplementaic/£/& f/d,{unt per qua- -

dragefimamtertiam primi adinuicem zqualia. Addatur vtrique commune g/h. to-
tum crgo c/h,toti g/d,per fecundam communem fententid eft zquale.Eidem por-

10 c/h,zquum eft c/l,per tri%cﬁmamﬁ:xmm primi: funt enim in bafibus zqualibus

Secunda thes
orematis dif,
ferentia.

Demdfiratio.

a/c/& ebsin eifdémque parallelis asb/& I/h.Et g/d itaque,ipfi ¢/l per primam com
e 4 Munem {ententiam zquum eft. Commune rurfum ad-

K datur c/f, totus igicur gnomon c/b/d,totia/f/ parallelo-
_ \ | grammoeft zquale. Sed totum parallelogrimum ¢/ d,
— t maius eft per nonam communem fententiam,ipfo gno-
o £ mone ¢/b/d:& proinde ipfoa/f/maius.Acquumeft por.

p foase/parallelogrammunm, ipfi c/d/ parallelogrammo,
per candem trigefimamfextam primi: in bafibus enim
funt zqualibus a/c/& c/b,atq; in eifdem parallelis a/b/& e/d. Qua auté funt zqua-
lia,ciu(dem funt zqué maiora: per fextz communis fententiz couerfionem.Maius
cftitaque parallclogrammuma-e,ipfo a/f’parallclogrammo.q[Sed eftoa f'paral-
lc]ogrammum,prmc&um {uper a‘g,minore dimidia ipfius asb/Jinez datz, & egre-
diens ip{um ase/parallelogramum:deficiens rurfum fpecic ipfo f/b-parallelogram
n m mo, {imili fimilitérque pofito ipfo ¢/d, quod a dimidia
c/bsdefcriptum eft,ad complendum totum a/m-paralle-

hl_\e d logrammum Aio quod & a‘e/parallelogrammum, ma-
ius eftipfo af parallelogrimo. Clim enim ex hypothe-

ficd & f-b/parallelogramma, fimilia fint : circum cun-
dem propterea dimetienté freb, per vigefimamf{extam

. huius exti conftituentur. Compleantur itaque, per tri-
® gefimamprimam primi,& fecundum poftulatum,h/l &

a— —g—

1 g ¢

| a/m/parailclogramma: vt 1n ipfa continetur figura. Etquoniam parallelogramma

funca'l/& c/m: funt igitur per trigefimamquartd primi, n/l/& l/m- ipfis a/c/ & c/bs
quz ex oppofito,atque invicemn zquales.Et proinde ne/ parallclogrammum, ipfi
¢/m-parallelogrammo,per trigefimifextam primi zquale.Eidem porrd e/m,zquil
cfte/g,per quadragefimamtertiam ipfius primi.Etn-evitaque ipfi ¢/g,per primam
communem fententiam eft zquale.Subduéo igitur h/l: reliquum e/g,teliquo n/h/
maius eft.Si autem inzqualibus ¢-g & n-h/zqualia vel idem commune a‘h/ appo-
natur: OMNia,per quartam communem fententiam,eront inzqualia. confurget igi-
gur asc/parallelogrammum,maius ipfo a/fparallelogrammo.  Omnium itag; pa-
rallelogrammorum iuxta candem lineam confiftentium, & deficientium fpecie : &
quz fequuntur reliqua. Quod oftendendum receperamus. ,

. o l’eéﬁhny.x Ny : J’e’éOmg . R .
Agde Thb dlobEiorep ivbEay b doblrm ivbuypdthp Foop wagaMuAsypappop waoufe
I l NG iREwop G0 TapaMhoypdpupeyipoio dvn &b dodivar. Ad Itk » didioufyop ivdd.
m};}uy,g &G iovp ToparBocNGip, i pdfop civor B &m e Apiodao’ moegaPbaRoulis,
Spoiwpdvrap 7 IReupdTwpF T4 ke aiig apuodas'udh b RE Spoiop iMdwap.
o Problema 8, Propofitio 28.
D datam re@am lineam, dato re&ilineo zquale parallelo-

‘ frammum comparare,deficiens {pecie parallelogrammo fis
mili dato. Oporter iam daturh reilineum,cui expeditzquum

comparare,né maius efle eo quod 2 dimidia comparatd, fimilibus

28
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exiftentibus fumptis, & eius quod 4 dimidia, & cui expedit fimi-
le deficere. | | | |
O R ON T1 V S.€Oftenfim eft enim antecedenti vigefimafeptima propofitio-

ne, omnium parallelogrammorum iuxta eandem retam lineam comparatorum,®~

deficientidmg; {pecic fimilibus fimilitérque pofitis parallclogrammis eiquod a di
midia defcribitur: maximum effe quod 4 dimidia comparatum parallelogtammf,
fimile exiftens fumpto. Oportetitaque datum retilineum,cui ad datam rectam
lincam zquale comparandum cft parallelogrammum: né maius cfle eo quod adi-
midia ipfius datz re@= line comparatur, fimilibus fimlitérque pofitis exiftenti-
bus vtriufg; comparati parallelogrammi defetionibus(ad complenda fimilis ff pe
cici parallelogramma fuper totam datam re€tam lincam coextenfa ) eius inquam
quod a dimidia,& cius cui fimile fimilitérg; pofitil eidem quod i dimidia defuturil
cft parallelogrammum. [Sit ergo data reéta linea, a/b : datum vero reétilineum,
cui oportet ad datam re¢tam lined a/ b/ 2quum parallelogrammi comparare,cfta
cnon exiftens maius co quod i dimidia comparatur,fimilibus exiftentibus vtriuf
que defectionibus. Ipfum autem parallelogrammum, cui expedit fimile deficere,

Etper decimamoctauam huius fexti,d data recta linea

n__ & e/b,dato reilinco d, fimile fimilitérq; pofitumre&ili-
neii (quod erit & parallclogrammi) defcribatur e/f/g:

./ compleatdrque per trigefimamprimam ipfius primi,
s & feclidum poftulatum,a/e/f/parallelogrammum.Aut

. igitur a/e/f/parallelogrammum,zquum eft ipfi rectili-
4 € r neo c,aut co maius:non enim minus efle poteft, per af-
fumpti ex antecedenti vigefimafeptima propofitione problematis determinatio-
nem. Si zquale fuerit ase/f/parallclogrammum,ipfi reétilineo c:iam comparatil
erit ad datam reétam lineama/b,dato reétilinco c,zquale parallelogrammi aef,
deficiens fpecic parallelogrammoec/ £/ g/ fimiliipfid. At fiase/frparallelogram-
mii,codem ¢ retilineo fuerit maius : erit & e/f/g/parallelogrimum,zque itidem
maius ipfo c. funt enim ase/f/& e/fg/parallelogtamma, in bafibus zqualibus ase/
& e/bjatq; in cifdem parallelis a/b/& /g : & prainde;,per trigefimarhfextam primi,
inuicem zqualia.Exceflui autem five rc&ilincg,_ quo e/f/g/parallelogrammum fu.
gcrat ipfum c/zquale,ipfi autem d/ fimile fimilitérque pofitum,idem conftruatur
/k/l,per vigefimamquintam haius fexti.Eidem porrd dAimile eft e/£/g, per con-
fructionem:& h/l/igitur fimile eft ipfi ¢/f/g,per vigefimamprimam eiufdem fexti.
Similes autem re@ilinez figurz,habent angulos zquales ad vnum, & quz circum
angulos zquales latera proportionalia,per primz diffinitionis huius fexti couerfio
nem.Sit igitur angulus qui ad k,zqualis angulo qui ad £:& ficute/f/ad f/g,fich/k/
ad k/l.Etquoniam e/f/g/parallelogrammum,zquum eft ipfissc/& h/l: maius eft igi
tur ¢/£/g,ipfo h/1. & proinde latus e/f,maius ipfo h/k:& f/g, ipfo k/itidem maius.
Secetur per tertiam primi, ipfi h/k/aqualis f/m,& ipfi k/l/zqualis fn:& per trige-
fimamprimam ipfius primi,compleatur m/o/n,& reliqua parallelogramma,vtin fi
gura.Acquum eft igitur m/n /phtallclc)grammum,ipﬁc‘vl:atq; eidem fimile.fed h/l,
g)ﬁ e/£/g/Aimile eft,per conftruGtionem:& m/n/igitur,igﬁ ¢/t/g/fimile eft,per ean-
em vigefimamprimam huius fexti.Circum ergo cundem funt dimetiétem f/o/b,

fit d. Recipioitag; ad datam reé r
d re&ilinco ¢,zquum parallclogrammii comparare,defi~
- ciens fpecie parallclogrimoipfi d/ fimili. Secetur ita-
que a/g/rc&a bifariam in piicto ¢,per decimam primi.
—f

tam lineam a/b, dato.

Notandum,

Interpretatio
problematis.

Prima oftens
fionis differds
tia.

Differétia fes
cunda, & abs
foluta partiG
figure compo
fitio.
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ipfa &/f/g/& myn/parallelogramma,per vigefimam{extam eiufdem fexti. E¢ proin- .
ch parallelogrammum 1/s,ipfi m/n,atg; toti e/f/g Aimile eft,per vigefimamquarts:

huius fexti:atq; demum ipfi d/fimile,per ipfam vigefimamprimam ciufdem fexti.

Precipuades  His ita pramiffis,quoniam e/f/g/ paralfclogrammum, ipfis /& h/l/eft zquale,
g loationds - - ‘ . &igfum h/l/zquale ipfi m/n:reliquus proinde gnomon
d m/b/nyretilineo c,per tertii communé fententiam cft

zqualis.Rurfum quoniam e/o/fupplementum,zquum

cft o/g/fuppleméto, per quadragefimamtertiam primis

h addatur vtrig; commune 1/ s.totum igitur e/s,toti r/g:

£ 8 Zper fecundam communem fententiam eft zquale . Sed

cidem ¢/s, zquumett a/m, per trigefimamfextam pri-

\ - mi:funt enim 2/mv& e/s,in bafibus zqualibus,acin eif-
ok—{S dem parallclis.Et a/m,igitur ipfir/g, per primam com

[, munem fententiam zqui eft.Adponatur rurfum vtrig;
> ' commune e/o:totum igitur a/0, ipfi e/o/g/aut m/b/n/

gnomoni,pet candem fecundam communem fententiam eft zquale. Eidem porrd
Fnomom mb/n,2qui cft rectilineum c& quz cidem zqualia,adinuicé funt zqua-
1a,per primam communé fententiam. Acqui eft igitur a/o/ parallelogrammum,

ipfi rectilinco c:deficitq; fpecie(ad complendum a/s/parallelogrammum)ipfo r/s/

parallelogrammo,quod fimileeftipfid. Ad datamitaque re¢tam lineamarb,da- -

to retilineo c,zquum parallelogrammum comparauimus a/o, deficiens {pecic pa-
rallelogrammo 1/5,dato pargliclogrammo d/fimili. Quod oportebat faccre.

Poofhupe 6, Pedbeore TR
Apk This Po0&Gep iveGap T dlobivar twdvypdppe 1By PaRaNiyprppop TabaNty,
nztphdMop &da FpaRnhoypippa Spoio &g dobiva. :
N Problema o, Propofitio  29.
D dati rectam lined,dato recilineo,zquale parallelogram-

mi pracendere,excedens {pecie parallelogrimo fimili dato.

OR O N TIVS. €Sitrurfum data re@a linea a/ b, datum vero rectilineume,
datum infuper parallelogrammum d . Operzpretium itaque fit, ad datam retam
s lincam a/b, dato re@tilineo ¢, zquum parallelogrammum comparare , excedens
LA fimilis fpecici parallelogrammum fuper totam a‘b/comparatum, parallelogram-

Praparatio i mo ipfi d/fimili. Secetur itaque primim a / b/ re@a bifariam, in puno €, per
ﬁ‘;}fg‘,ﬁfg::: decimam primi. & i data rectalinea asb, dato retilinco d, fimile fimilitérque po-
ambula.  fitum retilineum (& proinde parallelogrammum)defcribatur e/f/g/b : per deci-
mamod&auam huius fexti.Vtrifque praterea & e/g/pa-
rallelogrimo & c/reftilifico zquale,ipfi autem d/ fimile
fimiliterq; pofitum,idem conftituatur h/k/L: per vigefi-
mamquintam ipfius fexti.Verung; igitur ¢/g/&h/l,ipfi
d/Aimile eft:& proinde ¢/g/& h/l/f?milia adinuicem, per
viieﬁmamprimi ciufdem fexti.Similia vero rectilinea,
habent angulos 2quales ad vnum, & quz circum zqua-
g n les angulos latera pro‘gortionalia:pér primz diffinitio-
[ nis huius fexti conuerfionem.Efto igitur angulus quiad

k, zqualis angulo qui ad f: & ficute/f/ad /%,ﬁc h/k/ad
k/1.Et quonia h/l,verifqs fimul & e/g/parallelogrammo,
&ipfi ¢/ retilineo eft zquale, per conftructioné: maius
T 0 eftigiturh/l,ipfoc/g/parallelogrimo.& latus proprerea

29

o — - -
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h/k/iplo e/f/maius:neanon & k/I/maius ipfo f/g. Producantur itaque in retum &
continuum,f/e/& f/g/verfus m/& n,per fecundum poftulatum:{ecetirque ipfi h/k/
zqualis f/m,ipfi autem k/l/zqualis f/n,per tertid primi. Compleatur dcinSc m/tv/
parallelogrimum,per trigefimiprimi ipfius primi,vnd cum 1/s, atgs cateris quz
in figura {unt parhllelogrammis. Parallelogrammum itaq; m/n, 2quum eft & #-
mile ipfi b/l.{ed eidem h/l/ fimileoftenfum eft e/g: fimile eft igitur m/n, ipfi e/g,
per vigefimamprima huius fexti. & proinde ipfa c/%/& m/n parallelogrima,circa

cundem dimetienté £/b/o,per vigefimamfextam ipfius fexti {unt conftituta. Rur-

fum quoniam e/g/& r/s/parallelogramma,citca cundem funt dimetientem f/bso:
fimile eft propterea,per vigefimamquartam eiufdem fexti, t/s/parallelogrammd,

| 1pfi e/g, atq; toti m/n, & proinde ipfi d/parallelogram.
mo. His ita ptemiffis,quonii m/n,2quum eft ipfi h/l,
' ‘ & ipfomh/l/vtrifq; & e/g/parallelogrimo &c/rettilineo
zquale : & m/vigitur, eifdé e/g/parallelogrimo & c/re-
h | ¢hilinco eft zquale.qua enim inuicé zqualia,cifdé zqua-
c
) - .
d

lia funt:per prima cdmunis fententiz conuerfioné.Sub-

ducto igitur cSmunive/g: reliquum c/reétilined, reliquo

g u gnomonie/o/g,per tertid communé fententi,eft zqua-
[ le. Et quoniam g/s/fupplementum,ipfi e/r/fupplemen-
to,per quadragefimamtertiam primi eft zquale:& eidé

e e/r,zquum cft a/m,per trigefimamfextam eiu{dem pri-
r mi, nempe in zquali bafi, ac in eifdem parallelis confti-
m T otuto. Eta/mvigitur ipfi g/s,per primam communé fen

tentiam zquum eft.Commune adponatur e/o: confurget itag; a‘o- parallelogram-
mum,ipfi e/0/g/gnomoni,per fecundam communé fententiam,zquale. Sed cidem
gnomoni e/o0/g,zquil eft retilined c:& qua eidem 2qualia,adinuicem funt 2qualia,
per primd communem fentétiam. Et a/o/igitur parallelogrammi, 2quum eft ipfi
dato rectilineo czexceditq; fimilis fpeciei parallelogrammum a/rAuper totam re-
&tam a/b/comparatum,ipfo parallch rammo 1/s,quod ipfi d/fimile oftenfum eft.
Ad datam igitur retam lincam a/b,dato reétilineo c,zquale comparatum eft pa-
rallelogrammum a/o,excedés fimilis {peciei parallelogrammumarr / {uper totam
a/b/comparatum,parallelogrammo ts, fimili dato parallelogrammo d. Quod fa-
ciendum receperamus.

Fgofhape 1y © Dedbeaig A.
Hp mboeep ivdGap wembpoeo pivl,iepop rod piGy 7\.6709 Toudp.
Problema 10, Propofitio  30. .
Atam retam lineam-terminatam,per extremam ac medii

rationem difpefcere. -

O RON T1VS. @Re&alinca per extremam & mediam rationem fecari dici-
tur: quido ficdifpefitur,vt tota ad vnum fegmentorum eandem habeat rationem,
quam idem fegmentum ad reliquum. Efto igitur data reftalinca terminataa/b,
quam oporteat per extremam & mediam difpefcere ratianem.Secetur itaque asb/
reta in pun@o c,per vndecimam fecundi:vt quod fub tota a/bs & altero fegmento
a/c/ comprehenditur reangulum, zquum fit ¢i quod 4 ¢/b/ reliquo fegmento fie
a ¢ B, quadrato.Propofitis itaque tribus rectss lineis asb,bres

) & c/a,quod fub extremis a/b/&c¢/a/continctur retangu
lum,2quum erit ei quod 2 media b/efit ¢ uvadrato.Ipfa igitur tres rectz linez pro-
portionales erunt,per decimifeptimam huius fexti,ficut a/bs ad br, fic brcrad vas

P

Difcurfus pris
cipalis dembs
ftrationis.

Problematis

interpfttatio

Executio des
monftrativa
problematis.
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Data ergo recta linea a/ b,per extremam & mediam rationem fecatur in ¢, & iltius
Idem alia ra+ fegmentum maius eft b/c.@ Autfivelis defcribatur ex a/b/retalinea data,quadra
tionedemons ¢y m 2/b/c,per quadragefimamfextam primi. Et ad datam rectam lineam brc,dato

ftrare.

quadrato a-b/c,2quum parallelogrammum comparetur c/d,excedens fimilis {pe-

ci parollclogrammum c/e/fuper totam b/c/comparatum,ipfo d/b/parallclogram
mo fimilia-b/c/dato:per antecedentem vigefimamnonam propofitionem.Et quo-
niam fimile eft a/b/c,ipfi d/b, & quadratum eft a-b/c: & d/brigitur eft quadratum.
Rurfum quoniam ¢/ d/ parallelogrammum, zquum eft quadratoa/b/c/& vtrique
commune cre:ablato itaque c/c,reliquum a-f/reliquo d/b,per tertiam communem

d

[

fententiam eft 2quale.& quicirca e/funt anguli,zquales
funt adinuicem, per decimamquintam primi, vel quar-

- tum poftulatum . Aequalium porro & vnum vni 2qua-
* lem habentium angulum parallelogrimorum,tecipro-

cafunt latera quz arcum zquales angulos: per decimi-
quartam huius fexti. Et ficutigitur e/f7ade/d,flicb/e/ad
¢/a.Sedb/e/zqualis cft e/d, &a/bripfi brc, per quadrati

- diffinitionem:cidem rurfum brc,zqualis eft e/f,per tri-

gefimamquartam primi.Ete/figitur,ipfia/b,per prima
communem fententiam cft zqualis. Aequales autem ad

f
candem,candem habent rationem,& cadem ad zquales:per feptimam quinti.Ee fi-
cutigitur a‘b/ad bre,fic bresad e/a.  Data igitur re@alincaa/b, per extremam &
mediam rationem,in puno e/difpefcitur. Quod oportuit feaffe.

Otdgnper  uax, reibars A L
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Theorema 21, Propofitio 31. - :

IN rectangulis triangulis,qua ab reGtum angulum fubtenden-
te latere {pecies: 2qualis eft eis,quz ab re&ti angulum compres
heridentibus lateribus {peciebus fimilibus, fimilitérg; deferiptis.

ORONTIVS.@Quod de quadratis fuperficicbus, propofit quadragefima-
Interpretatio {eptima primichic de quibufcung; reilineorum fpecicbus,proponit Euclides. Efto

theorematis
cii partii figu
r¢ defcriptios
ne.

[.4)
(e)

(4

igitur datum re&angulum triangulum a/brc, rectd ha-
bensangulum qui ada.Dico quad {pecies reétilinei,quae
defcribitur ex b/catcttum angulum fubtendente:zqua-

3I

lis eft ambabus Yimilibus fimilitérque _dcﬁ:ripyis fp;cic—' A

bus,abipfisa/b/&a/c/ re€tum angulum continentibus,
A dato enim puntoa, fuper datam rectam lined brc,
perpendicularis deducatur a/d,per duodecimam primi:

- quz per oftauam huius fexti,cadet intra datum a/b/ ¢/

triangulum, ipfimque in bina diuidet tridgulaa/b/d/ &
azd/ctotia/b//atqueadinuicem fimilia.Defcribatur in-

fuper ex b/c,contingens, & cuiufcunque libuerit {peciei rectilincum bre: & a datis
re&is lineis a/b/& a/c,dato retilineo bre, fimilia fimilitérque pqﬁta rectilinea de-
Deméfiratio fcribantur a/f/& a/g,per decimamoétaud ipfius fexti. Et quonii fimile eft a/bres

matis.

ipfios theores ¢riarigulurn ipfi a/bsd.triangulo,& qui ad brangulus vtrique coramunis : eft igjtur




-
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vt obsad brajfic a/bsadprd.funt itags b/e/& asb,fimilis rationis latera. Similia por.
1o triangula,adinuicem in dupla ratione funt fimilis rationis laterum;,per decimi.
nonam ciufdem fexti. Tridgulum igitura/b/c,ad tridggulum a/b/d,duplam rationé
habet quam brc/ latus ad latus a’b. Rurfum- quonia be/retilined,{imile eft ipfi
a/f fimiles auté rectilinez figurz, in dupla ratione funt adinuicé fimilis rationisg
teril, per primi corollarid vi cfimz huius fexti.Et bre/itag; reétilined,dupl4 ratio-
néhabet quam latus bsvad fimilis rationis latus a/b.Oftenfum eft auté, & trian-
lum a/bread triangulum a/b/d,duplamitidem rationem habet quam latus b/c/
ad latus a/b.Ecficut igitar a/b/c/triangultiad triangulum a/b/d,fic per vndecimam
quinti,b/e/retilincum ad retilineum a/f.& a conuerfa infuper ratione,ficuta/b/d/
triangulum ad triangulum a/brc,fica/f/ re@tilineum ad
rectilineum by ¢, per quartz ipfius quinti corollarium.
Haud diflimiliter oftendemus triangulum a/ b/ ¢vad
g triangulum asd/c, atg; b/e/ retilineum ad reétilineum
© asg, duplicem itidem habere rationem,quam Jatus b/es
adfimilis rationis latus a/c. Et proinde fore ficut a/brc/
triangulum ad tridgulumardrc, ficbre/ retilineum ad -
rectilinefia/g. Et econtra rurfum,ficut trianguld a/d/c,
e  ad triangulumasbrc,ficasg/retilincliad rectilineGbre.
Patuitautem,quod ficut a/b/d/ triangulum ad triangu-
Ium a/bre,fica/frre@ilineum ad reétilineum bre. Primum igitur a/b/d,ad fecidum
a‘b/c/eandem habet rationé,& tertiuma/f/ad quartumbre: habet rurfum & quin-
tumad/cad fecundum a/b/c/candem rationem,& fextum a/g/ad ipfum quartum
bre.Etcompofita igitur primum & quintil a/b/d/& a/d/c, ad {ecundum asb/c/ ean-
dem habebunt rationem, & tertiuma/f/ cum fextoa/g/ad ipfum quartum bre: per
vigefimamquarti ipfius quinti.Sed a/b/d/ & a/d/c/tnidgula,zqualia funt ipfi a/bres
triangulo,tanquim partes ipfum totum a/b/c/triangulum integrantes:& ipfa igitur
a/f/& a/g/rectilinea,ipfi b/e/retilineo funt zqualia. Aequum eft ergo rectilincum
uod ex bre,eis quz exa/b/& a/cAimilibus fimilitérg; defcriptis. @Idem etid ofté- Idem alia ras
361‘: licebit, ex fecundo corollario ciufdem vigefima huius {exti: coafflumptis pro- ";‘r’a“:c.m
gtcr fimilitudinem trianguloruma/brc,a/b/d, & asdsc,tribus rectis lineis b/c, a/i/&
/d/proportionalibus, & alifs tribus itidem proportionalibus, b/c,asc, & ¢/ d. Erit
enim per idem corollarium,ficut b/c/ad b/d,fic bres ad a/f: fictitque eadem b/ ¢’ ad
cdyfic bse/ad a-g. Hincipfarum trium linearum b/c,b/d, & d/c, quemddmodum &
- fupradiCtorum triangulorum adminiculo, conclufionem haud difimili poteris eli-
cere difcurfu. Inre@agulis igitur triangulis,qu# ad reCtum angulum fubtendente
latere fpecies:&c.vt in theoremate.Quod oftendendum fuerat.

Id
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“Theorema 22,  Propofitio 32.

32 I duo triangula componantur ad vnum angulum, duo late-
ra duobus lateribus proportionalia habentia, vt fint eiufdem
rationis eorum latera & parallela: reliqua ipforum triangulorum
latera,in retam lineam érunt. ,
O RONTIV S.(Sint bina triangula a/b/c/& d//e;ad vnum angulum qui fub

piije
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a/d/compofitahabétia duo latera b/a/& ase/duobus lategibus c/d/& d/e/propor-
tiomalia,ficutb/a’ad a/cvitac/d/ad d/efintg; eiufdem rationis lasera inuicem paral-
lela,vtpote a/bripfi c/d,& a/c/ipfi d/e. Dico qudd reliqua latera bre/& ce,in reta

Oftéfio theos Jineam funt conftituta. Clim enim ex hypothefi a/b/& c/d/ fint parallelz,& in eas

rematis.

{ncidat a/cierit angulus bsa/c/ 2qualis alterno a/c/d, per vigefimamnonam primi.
Haud diffimiliter quoniam a/c/parallela eft ipfi d/c,& in eas incidit reéta c/d: erit
per candem vigefimamnonam primi,angulus ¢d ¢, alterno a/c/d itidem zqualis.
Duo itag;anguli b/a/c/& c/dse,cidem angulo a/c/d funt zquales:& proinde zqua-
les adinuicem,per primam communem fententiam.Bina itaque triangula a/b/c/&
d/c/e,habent vnum angulum vni angulo zqualem,& qu circum zquales angulos
latera propottionalia:zquiangula ergofunt ipfa a/b/c/ & d/c/e/ triangula, & zqua-
: a les habét angulos {ub quibus eiufdé rationis latcra?ub—

tenduntur, per fextam huius fexti. Aequus eft itag;an-

d gulus c/bsa,angulo d/c/e.Oftenfum eft aucé,g & brascs

/ angulus,zqu® eftanguloa’c/d.Duo igitur angulia/c/d/

' / & dc/e,duobus angulis bra/c/& c/b/a/funt zquales. To

b \/ e tusrurfumqui {ubarce/ cdtinctur angulus, eifdem an-

' gulis a/c/d-& d/c/e/zqualis eft.Et proinde angul® acve,

duobus angulis b/a/c/& c/b/a‘eft 2qualis.Cémunis addatur angulus a/c/b: duo igi- |

tur anguli a/c/b/& ascre,tribus angulis brasc, a/c/b, & c/b/asipfius asbses trianguli,
funt per fecundam communem fententiam zquales.Sed eifdem tribus angulis ip-
fius a/bc/tridguli,funt zquales duo reti, per trigefimamfecundam primi. Etduo
itaque anguli a/c/b/& a/c/e,duobus reétis per primam communcm fententiam co-
xquantur.Ad datam ergo reftam lineam a/c/atg; ad eius punctum c,duz reétz li-
nez b/c/& c/e/non ad eafdem partes du@z, efficdunt vtrobique angulos a/cb/ &
a/cre/binis retis zquales: ipfz igitur re@t linez bsc’ & c/¢,in direétd feu reftam
lineam,per decimamquartam ipfius primi funtconftitutz. Ergofibina triangula:
& quz {equuntur reliqua. Quod expedicbat demonttrafle. '
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: Theorema 23, Propofitio 33. .
N a:qualibus circulis,an guli eandem habent rationem i pfiscirs
cunferétijs in quibus deduciitur:etfiad centra, etfiad circunfe
rétias fuerint deducti. Tum etid feCtores, tangad centra coftituti.
N L ] r

ORONTIV S.Sintbini & adi;mic'é @quiales circuli,a/brc/& d/ e/ fiad quoril .

centra g/& h,anguli deducitur b/i/cx& c/h/fad circunferétias auté, brac,& e/d f,
«circunferentias b/c/& c/f/comprehendentes. Ao primiim,quéd veluti circunfe-
rentia bsc,ad e/fcircunferentid, ficangulus b/g/c/ ad angulum e/h/f,necnon & an-
gulus brasc/ad angulum e/d/f. Conneétantur enim per primum poftulatum brc/
& e/f.& indatis circulis a/b/c/& d/e/f,datis retis lineis b/c/& e/f,né maioribus co-
rundem circulorum dimetientibus:quotcung; zquales retz linez ordine coapten
tur,c/k/& k/l/ipfibrc,atgs f/m, & m/n/ipfi c/(l'/z uales, per primi quarti.& per pri

33

7 e -

Deangulisg mum poftulatum,connectantur g/k,g7l,h/m, & h/n/reétz linez. Et quonii zqua-
ad centrum. - o5 finebre,ck, & kU re@z linez, zquales funt & circunferentiz b/ ¢, ¢/ k, & k/ls
cafdein rectas inuicem %quales fubtendétes, per vigefimamoctauam tertij. Hinc
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a . d per vigefimifeptimi ciufdé

A n  tertijangulib/g/c, gk, &

' / N k/ g/}, zquales funt adinui-
F 4 cem.Et proinde angulic/h/Af,
: e - f/h/m, & m/h/n,adinuicé pg-
. \ -riterzquales.Quotuplex igi

e turcftb/ ¢/ I/ circunferentia,

Y i ipfius circunferentiz b/c: to-
: , o » tuplex eft angulus bg/l, ip-
fius anguli b/g/c.quotuplexinfuper eft e/f/n/circunferétia,ipfiuse/ 7circunf§rc‘tiz:
totuplex cft & angulus e/h/n,ipfius angulie/h/£.5i itag; circunferétia b/c/ly maior
eft arcunferétia e/f/n:2qué maior eft & angulus b/g/Lipfoangulo e/h/n:& fi zqua
lis,zqualis:fi autem minor, itidem proportionaliter minor. Quatuor itag; magni-

o

Circunferentiz| — Anguli. \
v/ L | estim. | brgil. [e/hm: gulorum b/g/c/ & ¢/b/A, fumprta funt zqué multi-

bie. [ef |bge [ehf| plicia prima & tertiz:mnecnd fecundz & quart# alia
vtcunque 2zqué multiplicia. & ficut multiplex pri.

v — mz,ag multiplex fecundz:fic multiplex tertiz, ad
multiplex quartz {c habere deduétum cft. In cadem ratione igitur cft prima adfe-

“cundam, & tertia ad quartam,per fextam ipfius 1uim:i diffinitioné:hoc eft,ficut b/c/

circunferentia,ad c/fcircunferentii:fic angulus b/g/c,ad angulum e/h/f. Et quo-
nid angulus b/g-c/duplus eft anguli bra/c, & c/h/gipﬁus e/d/f/itidem duplus, per
vigefimam tertij.Suntitaque b/g/c/& e/h/f/anguli, ipforum brasc/ & e/d/frquiad
circunferentias funt angulori, £qué multiplices. Partes auté codem modo multi-
plicium, eandem rationem habent fumpez adinuicem: per decimamquintam eiuf
dem quinti.Quam rationé igitur habet angulus b/g/c,ad angulum e/b/f: eam ha-
[b/c. eif brgreelvt [bacedi] bet & angulus b/ac,adangulum e/d f.Oftenfum cft

autem,qudd angulus b/g/c/ad angulume/ h/ £/ eam
habet rationem:quam b-c/circiferentia,ad circunfes
rentid ¢/f.Etb/a/c/igiturangulus,adangulum e/d/f/
eam habet rationem,per vndecimam quinti:quam b/c/ circunferentia, ad circunfe-
rentiam ¢/f.€(Dico infuper quéd ficut eadem circunferentia b/c, ad circunferentid
c/flicg/b/c/Aeétor,ad fectorem hee/f.Coaffumantur enim in b/c/& c/k/circunferé-
tijs,contingentia figna,o/& r:& connectantur bro,0/¢,c/r,& t/k/linex rectz,per pri

tudinum,vtpote b/c/& e/f/circunferétiarum, & an-

De angulis q
ad circunfer&
tiam.

~De fe&orib®,

mum poftulatum.Et quonii trianguli g/b/c/duo latera brg/& g/c,funt zqualia duo -

bus c/g/& g/ktrianguli c/g/k, per quindecimam diffinitionem primi,& zquos ad-

inuicem continent angulos,bafis quoq; bsc/bafi c/k/eft 2qualis: totum itaque trian

gulum g/b/c,toti tridgula c/g/k,per quartd ipfius primi,eft 2quale. Rurfum quo-
niam b/c/circunferentia,zquabis eft crrcugtterentiz c/k:fi a totd asb/ ¢/ circunferen-
tia,czdé zquales auferantur circunferentiz,reliqua bra/c/relique c/ask, pes tertid
communem fententiam,eft zqualis.Et proinde anguli b/o/@ & c/t/k, zquales funt
adinuicem, pervigefimamfeptimam tertij. Similis eft igitur fectio bs o/ ¢, fectioni
c/1/k, per decimam'ipfius tertij diffinitionem : & in zqualibus reétis lineis b/ ¢/ &
c/k/conflitutz funt. Acqualis cft igitur fe&io b/o/c,fe@ioni c/r/k, per vigefimam-
quartam eiufdem tertij.Et quoniam zquum eft triangulum g/b/c,triangulo c/g/k:
totus propterea fector g/brc, toti c/g k-fectori, per fecundam cotnmunem fenten-
tiam eft 2qualis.Et proinde fe@or g/k-l,vtrique iplorum g/b/c,& c/g/k/conuinci-
tur zqualis- T'res itaque fectores g-b/c,c/g/k, & g/k/l,funt 2zquales adinuicé.Haud
" diflimiliter,fe@ores h/ e/f, £ h/ m, &h/ m/ n, inuicem zquales fore concludentur.

p-iij-
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Qtéotuplcx eft igitur circunferentia b/ /1, ipfius bres circupferentiz : totuplex eft
g b/ I/ {e€tor,ipfius {etoris g/ b/ c. Et proinde quotuplex eft circunferentia e/f/n, ..
apfius e/f/circunferentiz:totuplex eft & fector h/'e/ n, ipfius fectoris hve/f. Ergo fi
b/c/Lcircunferétia,maior eft ipfa e/f/n:zqué maior eft & feor g/b/), ipfius feto-
tds h/e/n:& fi zqualis,zqualis:& {i minor,itidem proportionaliter minor.Quatuor
itaque magnitudinum,duarum inquam circunferétiarum b/c/& e/f, & duorum fes
Storum g/bre/& e/ (umpta funt 2que multiplicia prima & tertiz, necnd fecun-
CirnnferentE | SR ] dz & quartz alia vecung; zc}.ué;multiplicia:.&c vtmul
Thel o fn | bl [h el tiplex primz ad multiplex {ectida,fic multiplex ter
be | et [ebic | Wef 0% ad multiplex quarcz {e habere dedud cft-Pri- |
" maigitur ad feclidam, candem habet rationé, & ter-
' tia ad quartam,per fextam diffinitionem quinti.Si-
cutigitur ci rcunferentia b/, ad circunferentiam ¢/f£: fic g/brc/ feftor, ad {ectorem
h/e/f. In zqualibusigitur circulis , anguli eandem habent rationem ipfis circun- |
ferentijs in quibus deducuntur : etfi ad centra,etfi ad circunferentias fuerint dedu-
&i. Tom ctiam fcctores,tanquam ad centra conftituti.Quod tandem receperamus
oftendendum. -

Corollarium,
Etproinde manifeftum eft,quod velutifector ad fectoré fic per vndecima quinti
angulus ad angulum: vtrobique enim ratio offenditur, quz circunferentiz ad cir-
cunferentiam. ‘ :

?wSEXTI LIBRI GEOMETRICO:-
~ rum Elementori Euclidis Megarenfis, Ex
OrontijFinei Delphinatis,Regij
Mathematicarum pro-
fefloris , tradis
tione,

FINTIS.

" Virefcit valnere virtus.

¢

: L -~
_ Errata qu in paucis admodum accidere exemplaribus.
Pagina 9-fub prima cdmuni fentétiazlege,fit 2qualis magnitudo cneceffum eft.&c.
Pagina 49.linea prima demonftrationis:tolle quod, & lege aio extota a/b.&c.non, 4
quod ex tota.

Regiftrum. , ' .
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