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1358 Chrnftianilimo ac potentifs.
. GALLIARVM REGI, FRANCISCO

huius nominis primo,Orontius Fineus,Delphinas,S. 0).

Vm celebres illas & fidiffimas artes,
Francifce Rex inui&ifime, quz fole
3| Mathematice,hoceft,difciplinemes
ruerunt adpellari, fub tuo ¥c]ici pro=
ficerer nomine : raros admodtim ofs

multicudine)qui fatis fido ac liberali
animo,tam vtile ac iucundum philo
{fophandi genus, limine(vt aiunt)
falutare, ne diciad illius penetralia,
penitiordq; {ecreta, peruenire dignarentur.Cuius adeo miferzac
deplorandz infeliciratis radicé, ex eo maxime pullulare vel facile
percepi:g fiue inclementia téporis,fiue parentd & preceptori in=
curia, Geometriz nufquim przguftauerint eleméta.fine quorum
przuia,ac exafta cognitione:omnis prorfus, nedum Mathemati-
ca,negatur 'philofo%hia. Perfcrutatur enim Geometria conti=
nue,& prout immobiliseft,quantitatis accidentia:nempe magni-
tudinum, & figurari rationes,affectiones item, pofitionéfg; diuers
fas:multiformia ipfaridifcrimina fubtiliadmodi examine difcu=
tiédo.Exordid praterea fumit, per fefe, & vulgo notis principijs.
& potiflimis diale@icés innixa preceptis,ac collecta fyllogifmis:ad

rima demontftrationd infurgit eleméta. quibus per mediori or-
diné difcurrédo,atq; fimplicia compofitis,& copofita fimplicibus
comparando,progreditur ad vitima:ad propria tandéfingula res
foluendo principia.Quanqui infuper circa intélleétilia & abftra-

" &ta,quemadmodii & diuina verfetur philofophia: fenfilia tamé &

ipfi materiz fubieta, veluti phyfica ratiocinatio,fimul attingere
coperitur. Etproinde fit,ve nulladifciplina certior exiftat Geo=
metria : vel quz antiquitatis dignitate precellac.Nulla etigm qua
viresingenij magisfoueat,augeatlocupletétg:vel quz ingenium
ipfumad puriora ftudia,omniimg; ingenuarumadinuentionum
excogitationé,aded facile reddat,acfuapte natura propéfum. Ad-
de quod v{ui,& cdmode generis humani plurimiim cedit. ‘Hinc
2o.ijs



preclara illa & toti Orbi decoraliberalid artid facultas, ceterarum
mater & alumna,ad veterd philofoghorﬁ imicationé, prudétifima
fanciuit inftiratione:ne quifpii in doftorum, feuCvt vocitymagi=
ftrori admitratur ordiné,ni ¢ czteris philofophici difcurfus au-
thoribus,fex prioreslibros geometricord elemétori Euclidis falté
audiuerit.quafi ignoratis Geometriz rudimentis,ad czteras difci
linas przgufa videatur effe via.Cuius rei veftigia,Parifienfisads
ﬁucobfcruat academia.quienimad laures adfpirdc philofophica:
iureiurddo profitétur arétiflimo,fefe prgnominatos Euclidisqibr‘os
andiuiffe. An verd illius elementa,mulcis abhinc annis,v{g;ad no
ftra viderint(ne dici intellexerinc)tépora(paucis forfiti exceptis,
quoszquus amauit [upiterynon aufim honefté coficeri. Nouerunt
enim finguli,etii exteri:quibus deliramétis n6 modo faecidiffima
iuuend ingenia hactenus torferint,ac pent dixerim deprauarine
pﬁ:udophilofo{ghi, verumetii omnéboni extinxerinteruditioné.
Redit tamé fuus fingulis honos,{udq; dignitas:& in priftindilla
difciplinari fplendoré(reiectis barbaris,ac fophifticis nugisypau
latim ciicta reduci céfpicimus. Id'q; tuo in primis fauore,aclibes
rali fuccurréte munificétia, Princeps humaniflime:qui primus in=
ter maiores tuos, non fine mag‘na tui nominisacdignitatis propa
gatione,& incoparabili reipub.cémodo,bonari literari ftudia E)x
" uere caepifti, & publicis augere ‘Profeﬂ'oribus.ln ter quos,melibera
lii Mathematicard interpreté {imul infticuifti: & preter decrett fti
pendid,no afpernandis p?crﬁq; donaftimuneribus. Vtigiturpro
mea virili parte,ti erga munificentii tui,tum erga ipfam répub.
debito fungar officio, & preter quotidianasfe@iones,aliquod ho=
minis veftigid,in fidele tuzliberalitatis & clementiz teftimonidg,
pofteris relinqui, vt'q; vid ad grauiora ijs fimul aperii, qui mathe:=
matici fieri,hoc eft,aliquid {cire defiderit: colcripfi nuper in fex
(quos pauloanté dixiDlibros Euclidis,comentaria admoda vtilia,
clariflimi{q; propofitionum deméftrationes,& fub nomine aufpi-
ciéq; tuo feliciflimo tandé zdidi.cofcriprurus deinceps & fuo 2di-
turus ordine(Deo in primis,& tuo opitulite fubfidio)cgtera mas
themagice philofophiz rudiméta:quibus ftudiofa iunentus profi=
ciédo deleGabitur, & ad vberrimi(ve fpero)prouchetur incremé=
tit.Inserea clementiflime R ex, hofce lanres noftros,tuz maieftati
confecratos,liberaliter fufcipito. Vale Regum decus,&literard
voicumrefugium. Lutetiz Parifiorum, M.D.XXXVL
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#®AD CANDIDVM QVENQVE,AC
. ~ftudiofum Le&torem.
7 N Bfoluimus tandem candide ac ftudiofe Lc?fbr,f; tibi liberali admodim
B i communicamus animo,toties promiffas, totie[g defideratas iy [ex prio-
I ORQ \res libros clementorum Euclidis,difciplinarum omnium ianitoris dems.
ftrationes . Quibus gm'u? ipfius Euclidis cotextum [uis locis inferuimus, Yve cam
interpretatione latina Bartholamai Zamberti Veneti:quam™vbi geometricumvifa
eft oﬂ'cndm fenfum, ea qua decet modeflia, ﬁd_c_litc_r emendauimus, & fingula'in
fuam redegimus barmonia.ln primisitags diffinitiones ipfas(qua diriotis, quim
iuuenum captus expofteret,plerunque videbantur interpretationis) qua potuimus
clucidauimus facilitate:atque catera principiorum genera, & quibusvniuerfa pro-
blematum atque theorematum multitudo confurgit . Tpforuns porrd theorematum
atque problematum fubtiles difficilé[e demonftrationes,tali artificio,adesgs ordi-
#ato ac facili difcutfu conferipfimus,& couincentibus probauimusfyllogifmis cmul
tis tum in melius commautatis,tum recenter adinuentis:nullifque, prater ca quee in
ipfo continentur Euclide,fubrogatis principiisYvt nemo futurus fit,qui legendo fi=
mul non valeat intelligere : quiqueminimii addereverbum abfque temeritate, aut
detrabere fine iaEtura poffit. Adde quod ipfarum demonfirationum {chemata fiue
ﬁgaras,ad rigoré artis feu litere, propriamans dcpinximus:'qab fatis ex omni par-
te baiclabori faceremus. Primo itaquelibro defcribuntur triangula,'lincw,anguli,
paralleli,necnon quadrata & paralllogramma tunt iuuicem tumipfis comparata
triangulis.Secundo,gnomon atque retangulum diffinitur parallelogrammiclinea-
rum infuper tum [ettarum,tum coniuntlari adinuicem poteflates:boc eft,ex ipfis
lincis,ac earundem [egmentis refultantium quadratorum & re€tilineorum qualita-
tesedocentur. Tertio autem,circulorum perfcrutantur infpebtiones, atg re€tarum
in circulo fubtenfarum,& ipforum angulori tum ad centris tum ad circuli circunfe-

rétiam confiflentium difcrimina.Quarto porrd libro, figurarum infériptiones, atep,

circunferiptiones oftenduntur. Quinto, magnitudinum rationes atque proportio=
nes invniver[um difcutiuntur.Sexto denigglibro, poft diﬁinitam rationum compo-
fitionem, linearum proportionalium inuentiones, rationes item atque proportiones
figurarii,mirabili refoluuntur artificio.Q ue quidem omnia [yllogifmis,tum & cau
fis.tum ab infpe€tionibus (umptis(quee fidem efficere poffuntyfuo demonfbratur or-
dine.Incepit igitur Euclides atriangulis, & angulis, atque lineis re€tis : propterea
quod reCtilinearum figurarum prima eft trilatera,in quam catere reftilinece figu-
r& refoluuntur . Penes infuper laterum & angulorum diverfam babitudinem, ea-
runde rettilineari figurarum attenditur,confiderantiirve difcrimina. Et proinde
liber primus, Yuiuerfalior eft fecundo,fecundus tertio, tertius quarto: & deinceps
2o.iij.
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tineantur.



ita deceteris.Nec alienum velim babeas iudiciam,de piop'rii;  fingulorum librori

Curhos exli diffinitionibus, Hos autem fex priores libros, ad continuam [peEtantes quantitas

bros feorfum

gdiderit Orés tem,feorfum deinduftria collibuit exponere.Nempe in gratiam tum auditorum no-

firorum,atgae profe[forum artium liberalium,noftree potiffimum vniuerfitatis Pa-
Sﬁm 15,41 cofdem libros fuis tenentur interpretari difcipulis:tum etid obipforum
ifcipubrum non afpernandamvilitatem.Poterunt fiquidem corundem fex libros
ram adminiculoviam [ibi ad vniuerfam parare philofopbiam: preecipué Ariftote-
licam,quee geometricum praefupponere videtur auditorem.binc fit, vt iis qui Geoo
wetriam ignorant, [ubobfcurus dzﬁicihfg; Videatur Ariftoteles. ‘Quantum igitur
publice Studentium conﬂa}um'mus tilitati, quam longé pratereacateros omnes
bac in parte [uperauerimus : non facile perfuadebitur ambitiofis llis & Vaniffimis
rabulis,qui dum wibil agunt boni, fed vitam protrabunt parafiticam, fuum de om-
#ibusimpudenter audent proferre iudicium, Sed tu @quiffime ac bumaniffime Le-
Etor,qui iudicio,dottrina & eruditione polles,qui boni & @qui femper nofti confu
lere,necignoras quam pulcbrum & quam decorum fit, pro conceffa dexteritate, ce-
terosiuuare mortales:dum perlegeris,& perpendm)s [ingula,poteris apud te tan-
dem iudicare.Quod fi bunc laborem noftrum,tibi pergratumCvt optamus & [pe-
ramus)futurum acceperimus:in reliquos omnes ipfius Euclidislibros nonafperna-
da tibi parabimus commentaria,aliagg non minus'vtilia  iucunda demit commu-
nicabimusopera. Valeigitur interea feliciter:& Chriftianiffimo Erancorii Regi,
mecenati noftro clementiffimoCeuius fanore & auxilio id facimus quod facimus)
Vit in primis, dein rerumomnium felici[fimi imprecare fucce[Jum, Vale itera,
Luteti@ Parifiotum menfe OFtobri . Anno Chrifti faluatoris M.D. XXX VL.

Ad Inuidum ex Martiali
. diftichon.
Quiducis vultus,& nonlvides ifta libenter:
Omnibus inuideas liuide,nemo tibi.




?QINDEX OPERVM, AB ORONTIO FINEO
Delphinate,Regio Mathematicarum profeflore,in gratiam
ftudioforum omnium ha&enus confcriptorum. =

@Quz ab co zdita & iam imprefla fun.
@Protomathefis,ingens volumen: in quo hzc continentur. ¢ -
De Arithmetica pratica,libri quatuor: his qui ad mathematicam adfpirant philo.
fophiam haud parum conducentes. \ , :

De Geometria libri duozvbi de longituding, planorum,& folidordi dimenfionibus.

De Mundi fphzra,fiue Cofographia,primave Aftronomiz parte, libri quinques
proprijs eiufdem Orontij commentarijselucidati. .

De Quadrantibus & folaribus horologijs,libri quatuor :in quibus prater aliorum
emendatas inuentiones, plurima fuio excogitauit ingenio {citu digniffima,a Mu.
ftero quodam ftatim inciuiliter viurpata. oo

@ Arithmeticz pradticz zditio fecunda,ab ipfo authore caftigata,auéta,& recogni-
ta,& in fuum candorem reftituta,acfeorfum imprefla. - o ‘

Quadrans vniucrfalis aftrolabicus,omnibus Europz regionibus inferuiés,cin(dem
& amplioris cum ipfo Aftrolabio commoditatis. e

Commentaria,fiue demontftrationes in fex priores libros elementorum Euclidis,
prxfenti contenta volumine.

Acquatorium Planctar@, inftrumento quadrangulari & altera parte longiori com-
prehenfum. L

@Almanach c8iun@tionum &oppofitionum Luminarium,cum ijs quz ad ccclefia-
fticum pertinent computum: xxxv. annis inferuiens. o S

Aliuditem almanach vniuerfale,vtiliffimis refertum comoditatibus: ad plures an.
nos inuiolabile,& tam latiné quam gallice confcriptum. l

@ Charta fiue Chorographia Galliarum,clegantiflime depicta.

Vniuerfi orbis defcriptio, gemina cordis humani figura, & vnico papiri folio com-

rchenfa.

Eal:lcm orbis defignatio, ampliore & vnica humani itidem cordis effigie coextenfz.

Viaticum diui Pauli: fiuc terrarum ad facrz fcripturz intelligentiam neceflariaris
Chorographiam primus zdidit. ,

Nunc verod promiffa Terrz anctz Chorographia, ad verum (quoad fieri potuit)
defcripta {culpitur:& propedicm emittetur. ’ :

Acdidit & alia quimplurima minutiora opufcula(etiam gallica)quz longum effct
recenfere.Singula quog; figuris elegitiflimis,propria manu depictis, illuftrauit.

@Aliena per eundem Orontium emendata. |

Compendium {phzrz Ioannis i Sacroboannotationibus & figurisornauie. - -

Theoricas planctarum Georgij Purbachij,fcholijs,ac figuris non afpernandis cla-
riores reddidit.

Arithmeticen Ioannis Martini Blafij,primus in fuam redegit harmoniam, & figa-
ras admodim neceflarias cum numeris adiunxit.

Margaritam infuper phjlofophicum F. Gregorij R efch.Cartufiani,fuz integritati
reftituit:& non afpernandis illuftrauit appendicibus.

Emendauit & varios fub praloauthores:quos data praztermittiotus opera.

@ Qug niic auté ipfe moliatur Orontius,fequéti difces priuilegio.
Proximo difticho,corrige.& non legis ifta libenter.



?.; Coppie du priuilege de ce prefent liure, &
aultres oeuures contenues en icelluy,

FI’ an Co'ys Par la grace de Dieu Roy de France,au pre-

uoft de Paris,Baill{ de Rouen, Sencfchal de Lyon.Et a tous noz aultes iufticiers,
officiers,oua leurs licuxtenis quil appartiédra,falut.Noftre cher & bien ame mai-
ftre.Oronce Fing,le¢teur ordinaire de par nous cs fciéces Mathematicques,en no-
fire ville & vniuerfite dudict Paris:Nous a faiét entédre,que auec grit peine & la-
beur,Il a fai& &cdpille pluficurs liures & cartes,intitulez ainfi gl fenfuit,affauoir.
Les cométaires fur les fix premiers,& dixicfme liures de Euclide:& fur [a perfpe-
&iug dicelluy. T'rois liures,touchit lart de fcauoir mefurer toutes 15gucurs,plates
formes,& corps folides.Cingq liures,fur la Cofmographie ou Sphere du Mde,con
cernans la premicre & principalle partic Daftronomie. Vng A ftrolabe nouueau,
auec le liure de 1a declaration dicelluy. Vng quadrant rcprc(%ntit ledit A ftrolabe,
auec fa declaratid,tant en Latin que en langaige Fricoys.Vne ocuure trefutile fur
fa 't'hcoricquc des Planettes,auec Ies tables & inftrumens a ce requis.Vng Aequa-
‘toire,pour fcauoir le cours & mouuement defdictz Planettes:auec vng Direétoire.
Le tout nouucllement excogite,par ledict Oronce:& les liures declaratifz diceulx.
Vng almanach a plufieurs annces,fort vtile. Plus oultre lefditz liures, a redigez
en g)rmc de deux gris rondeaulx hemifphericques,la defcription geographicque
~ de tout le Méde. Auffi [a defcription & Carte de Europe,le plus auvray Si&iné’tc
. quil luy a efte poffible . En tous lefquelz liures & cartes fufdiétes , font contenues
pluficurs bonnes oeuures de trefgrant prouffit & vtilite:a linftruétion,edification,
& recreation des bons efperitz,qui {e vouldront applicquer a les veoir & entédre.
Nous fuppliant & requerant, que a cefte caufe luy vucillons permettre la publica-
tion defSi&z liures & cartes , par noftre Royaulme . @ Pource eft il,que nous ce
ootifidere,defirans fauorifer & gratiffier au labeur dudi@ Oronce Fine. A icclluy
auons permis & oétroye, permectons &o&roc{és,voulons,& nous plaift:Que par
tel ou telz des imprimeurs iurez de noftredict Royaulme que b6 luy femblera,il
puiffe & luy loife faire imprimer le(dictz liures & cartes des intitulations deffufdi-
&es.En deffendit trefexpreflemét a tous aultres libraires & imprimeurs de noz vil
les & vniuerfitez quelz quilz {oient, finon celluy ou celux qui en auront charge de
par luy.Que durit le téps & terme de dix ans prochain venis,l1z nayét a impri-
‘mer ou faire imprimer,vendre ne lucider le{di€tz liures & cartes fufdictes,{ur pei-
ne damende arbitraire & de céfifcation diceulx liures & cartes. Si voulons,vous
mandons, &a chafcun de vous en droict foy & fi comme a luy appartiendra,Que
de noz prefent grace conge permiffion & actroy,vous faictes fouffrez & laiffez Ie-
-di€t Oronce Fine,iouyr & vier,Et icelles no(dié{cs deffenfes entretenir, garder,&
obferuer de poin& cn poinét, fclon & ainfi que dict eft cy deffus.Ceflans tous aul-
tres empefchemens au contraire.Car tel eft noftre plaifir. DonneaValence,le cin-
quicfme iour de Septembre,Lan de grace mil cinq cens trente fix.Et de noftre re-
gne levingtdeuxiefme. Ainfi figne

-Parle Roy,mdnfcigneur le Cardinal
.+ "de Lorraine, & aultres prefens.

. , Preudomme.
Et feelle a fimple queue de cire Taulne.
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. GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Primum elementorum Euclidis,Demonftrationes, = .

@ Principiorum Interpretatio. o
ECEPTVM EST AB OMNIBVS, VNAMQVAN:
que difciplind propria fibi védicare rPrin' ipia:qug €tfi mulla prorfus
videdtur indigere probatione,ex ipfis tamen {aneqititellectis prin»
| cipijs,ad ea qua eadem conféquiitur pgncxpl.a,éedusmrg vel facile c5
tingit.Idcirco generalé principiorﬁ gepm,e.ftug?_xjuv;l'qcxdatloné,prga
theoridmve in fex priores libros geometricorti elementori Euclidis
Megarenfis (quos in gratiam ftudioforum on_m‘l’ui'h' fuf&gpbnus ’ir’u{
terpretidos )przmittere : atgp intelletualem illam magnitudinuni;
& figurarum cStemplationem(prius,quim ad propofitionum expofitionem deueniamus))
rudioribus geometricarum fpeculationum tyrunculis aperire; non du{ttfnus importunum. -
CTriplicem ftaque principiortm offendimus ordinem: vepote, diffinitiones, terminorum

naturam exprimentes:poftulata,ex ipfis colleéta difﬁmtion_lbus.:& cf'ﬁ;ta,ﬁ:’u comunes 'feli‘,,
tentias,qua dicuntur axiomata In primis ergo diffinitiones:dein reliqua fuo d?clar?blmusf
ordine. €A nimaduertendum eft'igitur, fubic€tum ipfius Geometriz fore magnitudinem, 4.
numero quidem& materia feorfum abftratam.Magnitudinis aytem,triplex affignatur dis_
menfio. Aut enim magnitudo longa tantim imaginatur:aut longa, & lata: vel denique lons
g3,& lata,fimilque profunda, fiue craffa abftrahitur. Quofim ‘omnium mcdfatum vel ims
mediatum principifi,pun@um(alias fignum )effe dicitur.Fingitur enim magnltufio per con
tinuam fuilpfius diuifionem(quiquam in femper diuifibilia diftribuatur) deuenire tandem
ad partem minimam, quz vigelicet amplius diuidi non poflit, ac fi foret omni dimenfione
priuara: inftar quidem vnitatis in difcreta quantitate . Vt quemadmodl‘xm ex vnitatis muis-
tiplicatione,omnis conficitur numerus:haud diffimiliter ex huiufcemodi parte,vel indiuifis
bili nota, per abftraGtum feu tranflumptiuum eiufdem notulg motum,omnem effirigamirs-
- oriri feu produd magnitudiné. Hanc itags magnitudinis partem minima, fiue Aotuld indis!

T

¢

Cufuflibet dis
fciplinz pros
pria recip!cm
da fore prind
pia.

Triplex ordo
principiorum
geometricos
rum.,
Geometriz
fubie®@um,
Triplex i ma
gnitudine dis
menfio.
Pa&d omnis
magnitudinis
principium. * -
Pii&i cil vnis”
tatecompara
tio

uifibilem feorfum abftrattam, pun€tum adpellamus:8 ab Euclide ita primiim defcribitur,

@ De puntio,linca,atque fuperficie, Diffinitiones,
@eruair \sw % uépog ivdir. ' S
1 Pun&tumeeft, cuius pars nulla. o
Id eft,quod abftratii A cGtinuo,velut ipfius cBtinui pars minima,omni dimé&fione priuas
td imaginatur QEx cuius quidé pacti abftrafto defluxu, per infinitd fuiipfius multiplicatio
né,longitudo dimenfiond primaria cficitur:qua Linea vocitatur, in hunc diffinita modi,
regppik, uixos dwhas. . .
2 Linea vero,eft longitudo latitudinis expers, ©
Hoc eft;latitudine priuata.Cii enim punéti omni careat diméfione:fuo fluxu, feu eriffini
ptiuo motu,caufat tantummodbd longitudinem. ' R S
Wreguuis X opg 7o, omua.
3 Linezautem limites; funt punéta, .
Incipit enim 4 puntto,& exinfinitis configitur punélis,i
porrd linea,vel recta,vel obliqua venit im:ﬁﬁ\mdg. :

Punfum

n'punctimag terminatur. Omnjs
aj -

o

il
LS

T
Vit fiea ex

purido'defeed’
tur, - -
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2 GEOMET. ELEMENT.

evdein youupi ion x11g Llgoy 70168Q° v g ampalors xaTeee.

Re&alinea eft,que ex ®quali fua inceriacet punéta, 4
‘Vtpote,quaz 4 punélo in piitum breuiffimeé ducitur,ipfa terminatiua punéa intermedijs

zquali pozn‘one conetens:vti fubfcripta a/b/c/linea reprefentat. Ciim igitur i dato piicto,
Re&a linea  in datum quodciique punétum vnica fit breuiffima via:fit, vt nulla rettalinea re&ior detur
non daturres altera, fedquotquot ab codem punéto ad idem punétum producentur linex rectz,in vnam
Chior, eandémg lineam re€tam coincidant.Secus eft de obliqua: quz 3

per contrariam ipfius re&z diffinitioné facif¢ defcribitur.nam : d
Obliquarum ab eodem punéto ad idem pun@um,infinitg produciitur oblis A
lineard infinis quZ line@,quie circunferentiarum portiones adpellantur: dans b
ta diverfitas. tifrque obliquis obliquiores.Veluti, quz ab eodem piicto a/ad " _

, n&um ¢ per ipfum ds protrahuntur, oftendunt. €Ex linez autem imaginario fluxu,acfi
i‘:fgﬁ:‘ ::: uccedentiuth adinuicem linearum veftigium relinqueret , latitudo dimenfionum altera res
fcriptio, . {pondenter acquiritur,deferibitirg fuperficies.

- QlEm@otrax X ki, 0 ulixos we BALTOs poror Uxer. .
- Supetficies eft,quz longitudinem, latitudinémg; tantum habet. ¢
™' Qua qtm exordiatur A linea, & ipfius linex terminatiua punéta,ad motum eiufdem , re:
&am vel obliquam lineam defcribant,in eadémque linea mota quiefcat ipfa fuperficies: res
linquitur euidens qudd _
Qemdnrans mepgTo 16 aptpos-
Superficiei excrema func linee, ‘ 6
~ Porrd clim linea,ad defcriptionem mota fuipcfﬁcici,reéh fuerit, atq in longum linez res
& vniformiter, breuifliméque tradu&a: fir {uperficies,quz plana dicitur, & in hunc diffi-
nitur modum, )
. QUEm ovdds Lorrdolresed,Vsw Hvig U ooy Taeis L7 weeumig AT ems Lyer. .
' Plana fuperficies eft,qua ex =quali fuas intertacet lineas. ~
e - Id eft, quz per totam retam lineam quaquauer{um accoms
- modatur , nullo prorfus inflexa curuamine: veluti obiecta {us
perficies e/f.

Curua fupers, Hinc curuz fuperficiei diffinitio, per contrariam elicitur imas
ficies. - ginationem:quz ex ea parte qua circunflectitur,c6caua: forin-
- :{ecus autem, conuexa nominatur.quemadmodiim tibi repres
~ "' {entat figura g/h. \

~

CEx fupetficiei deniqs fluxu,folidum fiue cori:us trina dimés

Solidorum os fione,vtpote, longitudine, latitudine, atque profunditate cons
tigo. p L oy .
tentii,abftraftiue defcribitur.Quod vel vnica tantummodd fus
perficie,vti fphara k:pluribifve {uperficiebus,vt cubum Lters
minatur . Sed de his in pofterioribus Ibris ipfius Euclidis tras
Vnde fuperfis &andum . Igitur pro linearum atque fupcrfgdemm varietate,

:ic:gx "°°"P“’ gfiuerféqﬂg eorundem motu, feu abftracto defluxu : varia, & pene infinita tum planorum,
fitas, : 7 tum etiath folidorum, hoc eft fuperficierum & corporum abftrahitur multitudo, pro limis
7 tum & angtiforum varietate,diuerfis expreffa nominibus. R

- @De rettilineis angulis.
Anguls, @ANGVLORVM IGITVR,QV[DAM PLANI: QVIDAM VEs

g ;;:::’ rd folidi. Planos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau

* fantur indlinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cGeurfu fis

gurantur : de quibus in poftremis elementorum libris. Nunc itaque de planis trattandum

Anguloriiori angulis. Pro quorii elucidatione animaduertendum eft,quoties linea re&a, altero limitum
gonotanda, anente fixo,altero autem moto,completd circunducitur: defcribi fuperficiem,quz circus
lus adpellatur.vtpote,fi asbs refta,immoto punéto a,ex by in c,per d/ & e, rediens tandem
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in b,circum idem punétum a,complet? reuoluatur: defcribens
¢ planum circulare brc/dre.Nam punétum b hoc modo circiidus

.&um, lineam efficit orbicularem,quz drcunferentia dicitur:&
immotum punétum a, medium,fiue centrum eiufdem vocatur
1 a . drculi.Hincortaeft {fubferiptacirculi,& in ordine decimaquin

ta diffinitio . Prius quim autem efufcemodi linea vniuerium
\ compleuerit orbé, diuerfas cum prima & relita linea facit ins
\‘ inationes, nufqui ab immoto recedendo piitto. Hac igitur
lnm‘.’"“ rum! fuper codem plano fefe ita contingétium indinatio
mutua,vel inclinationis habitudo (vt linearum a/ b/ & v/e/ vel
ae/& 1d) & non in direGum conftiturarum,hoc eft,ynam eandémque rectam lineam mis
nim? efficientium Ccuiufinodi funt /b/& ad,vel /& ae)planus vocitatur angulus:qui ab
ipfo Eudidc,hoc modo mnfcqucntel' diﬁinitur;

: ‘j“(,:f..::'o’ Qentondds R orfa,ish & of ddreine dVo o0 uudr adoucior eMiner, i uily’ & fag

an ad
YT S . . .
— L;“iPlanus anfulus,eﬁ duarum linearum in plano fefe tangentium,

—l

¥ &

. & pA &nonin

o

w.ﬂ

T quald
A ST q X . 5 . . Linea
'« sue'mmi angulorum.Et qua fuperftac re@ta lmca,perpcndxcularls vOCIta- dicularis.

9 . Hen

anyni’ )angulos adinuicem zquales fecerit:retus eft veerque zqualium

R

T nushor w5 kMiAae W eaupdy xhiss.-

ire€o iacentium,ad alterutram inclinatio,

Hzc autem indinatio de reftis lineis potiffimim venit intelligenda: tales enim anguli in
his primis fex libris geometritorfi elementorfi pracipu¢ confideratur.Hinc dicit Euclides,

@oror & ai whyiywovu 70 orias Yo uuat &Ko Sar, B30 )pq o5 xgAd ) K ol
9 Quando autem quz angulum continent retz linez fuerine,re-

&ilineus angulus nuncupatur.

Quod fi exdem linex datum efficientes angulum fuerint obliquz,fiue curuz:curuilineus Planorum an
dicetur angulus.quales funt qui & dircunferentiarum caufantur interfertionibus. Si aurem l5lulon‘x diuers
A N ¢ V L I ex reta & curua angulus iple 11t
Re&ilinei. ili i cofidatur: is mixeus venir ads
pellandus . Veluti funt anguli

Curuilinei. Mixti.
/ ex dimetiéte,{eu chorda,& ars
\ N\ cubus circulord comprehen€.
. AW Potiffima tamen inter planos
\ \ angulos, retilineori apud Ges

ometras ( vti {upra diximus)
habetur confideratio.
@ Penes quid rettilincorum angulorum attendenda magnitudo.
QGCVIVSLIBET IGITVR ANGVLI PLANI RECTILINEI MA
gnitudo fiue quantitas,dicitur arcus circuli.ab ipfis lineis retis darii efficientibus anguium
comprehéfus:circuli in{;i,cuius centrii ad concurfum di®arum lineard imaginatur,& qui
ad completam minoris ®arundem linearum reuolutionem defcribitur.§i dacz itaque linex Angulys,
re&tz angulum continenres,quadranté adamuflim comprehendant ipfius circuli: huiufmos Reétus,
diangulus rectus dicitur. Si verd arcum includant quadrante minorem:acutus.Quoties aus Acutus,
tem idem arcus,quadrantem exuperauerit circuli:darus angulus nominatur obtufus.Quod Obrufis.
ex iplo facile colligitur Eudide,cum dicit,
Qo R Wi3ania’ K3@ar sudare Tols Lnfis moriao’ iomes dNMIA aus wory, bp3i lsm e
nog i wondrag) ¥i@uaxia Klan,ug3n70s ardroe (@’ ir igisasr .
10 Clim vero reta linea fuper rectam confiftens lineam, verobique Anguli et

perpen

e S, fuper quam fteceric,
a.ij.
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Cuiufmodi funt anguli ab/c’ & /brd, 2 ve®a a/bs fuper res a
¢tam ¢/ds ad perpendiculum incidente, caufati. Fit enim recta

c/d, in quam cadit a/b,dimetiens circuli, A circundu@a b/a,cirs \
ca punétum brdeferipti. Nec poffunt fjdem anguli arb/c & 7
b/d/ adinuicem @quales efle, quin vterque quadrantem inclus ‘\ b ) ‘
n

"~

dat circuli: & a/b/ refb,ﬁ.}Per retam o/d/ perpendicularis exis
ftat. Ex quibus infert confequenter,quad
@ Aurde mrix X uagor 0poNs.
Obtufus angulus,maior eft reCto

Vt angulus e/ £/ g,includens arcum e/ g, quadrante maiorem, deferipti drca pun&lum £
circuli. Dicitur autem idem angulus e/f/grobtufus: quoniam e/f/& f/g/lineg re@z,obtufam
extrinfecus faciunt inclinationem.

Qofan &, & dayor 6pI%s.

Acutus vero, minor eft recto. . T B 2

Veluti angulus ef/h:cuius arcus e/h/eodem circuli quadran -
minor eft.Vnde fit,vt /6 & fhy re@arum linearum inclinatio, —~ — 7 . ..
in acutam conueniat habitudinem.Quanto igitur obtufus ans / -
gulus e/fig/maior extiterit,tanto minor erit acutus e/fh: ipfa of /
porrd linea e/fincidens in g/hyvocitetur.  Ee quonid eiufdem. ¢ h
circuli quadrantes funt adinuic€ aquales:non datur propterea f
rectus angul® altero rectior angulo.Secus de obtufis,vel acutis
angulis:quonid arcus circuli quadrite maiores, eodémve quas
drante minores varij funt,atque infiniti.Linearum itag maior

- aut minor longitudo,quemadmodiim nec magnitudo circuli,anguld non immutat:hocefts

neque maforem,neque minorem eundem efficit angulum.

@De termino & figura.
€CVM AVTEM OMNIS MAGNITVDO FINITA SIT, ET
terminata:diffinit c5fequéter Eudlides ipfi® magnitudinis termind,in hiic qui fequit modd,
Qogos i;-.}r,s-nré;ip epgs. coepent [ v .
Terminus eft,quod cuiufque finis eft. 13
Vtpote,punétum ipfius linez,linea fuperficiei, fuperficies denique folidi:quemadmodim
ex corundem abftratiua defcriptione facile colligitur.Itaque |
€z xevpee 41,78 ad Tirog ¥ Ty Spar mepnag ulvor. .
Figura fub aliquo, vel aliquibus terminis comprehendiur. 14
Sub aliquo quidem,vt plani circulare,vel folidum fpharicum:{ub aliquibus verb,vf trids
gulum vel quadrangulii inter planas,& cub aut pyramis inter folidas,& qua funt ciufces
modi. Sed de planis figuris,at delineis & angulis in eodé plano conftitutis,his fex prios
ribus libris determinandum. y
@CDe circulo,ciifque partibus.

QINTER FIGVRAS,QVAE PLANAE VOCANTVR,EA DICI
tur effe fimplicifima,quz vnico comprehenditur termino:cuiufmodi videtur efle circulus.

Hunc itaque primiim diffinit Eudlides, n K
Uxdros g3 ofipeoe dSrmdde, o ks ypaupis wERASuLoer, ¥ xahdTece 'a@miaa,
mpds Ud & oass ampdls W oo T agmacTos xewetrov, mikones ol MRsawfalwou B9aocy, oo
eMiAes ol ' . |
Circulus, eft figura plana,vna linea contenta, quz circunferen- 15
tia adpellatur:ad quan%b vio punéo introrfum medio exiftéte, -
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omnes prodeuntes linez,in ipfius circuli circunferétiam inciden

tes,adinuicem funt zquales.

Hegc diffinitio,ex data nuper( caim de planis loquerem_ur angulis)abftra&iua circuli defcris
ptione fit manifefta. Ciim enim asbsreQa linea data, circum &/ punétum compler2 reuoluis
tur : punétum b/ {uo motu circunferentiam caufac, & immos
tum punétum &/ in circuli centrum permutarur.Hoc itagy cits
culi centrum, fecundum longitudiné ipfius a/b/reta linea das
tx, ex omni parte diftabit a circunferentia. Ex quo neceffum
d a b eft,omnes rectas lineas ab ipfius circuli centro in circunferens

’ tiam ciufdem incidentes, fore cidem a/b (ex qua drculus des
{cribitur ) arque adinuicem zquales. Hoc eft , ciufdem circyli
circunferentiam 2 fuo cétro zqualiter vadiquag diftare. Hine

< dicit confequenter,

QoA rpor R 75 xVKhw,» oapaor taAamoe.

16 Centrum verd ipfius circuli, punétum adpellatur.

De pun&to medio velim intelligas: vt pun&tum 3, in obie@a circuli figura brdre. Linez
nanque limites funt pun@a : quorum immotum(circa quod videlicet alterum in circuli des
fcriptione circunducitur)in medio permanet,& centrum efficitur circuli.

Qardurroos & 75 xinda, ishr A3ax Tis, N 7 xarrpn iy uliuy wsgrouulon Q" gl g
72 ulpn Vs s 7 xUKAr eer@rpd o, W Tig wad IYyee Tras To¥ XViAor.
ramhe -, . .
17 Dimetiens circuli,eft re¢ta quedam linea per centrum acta,& ex
vtraque parte in circuli circynferétiam terminata, quz circulum
. : Lot A - '
bifariam difpefcit. pard Doy
Cuiufmodi eft linea b/d/fupra feripti circuli bresdre,per /centrum vtrinque produ&ta: &

quzcunque illi fimilis. Dimetiens enim,fiue diameter, j»roprié circulorum effe videtur:dias
gonius autem,rectilinearum figurarum:axis verd,folidorum.

@ punindior &, wRUS uloor o 406 o 7% 7o gl 1y T dgpAsiulmroulvug
o0 s T8 aikAz BEAProdas’. '
18 Semicirculus,eft figura que fub dimetiente,& ea que ex ipfa cir=
culicircunferentia fublaca eft,c6tinetur.

Vt eafigura, qua ex f/h7 dimetiente , & dimidia circuli cirs
cunferentia f g/ h/ comprehenditur . Semicirculus enim cim
fit dimidium circuli: non poteft alijs lineis quam dimetiente,
& media daudi dircunferentia.

ruiipe vy i U ulvor czin B9dae wg xKAx Pyl
19 Sectio circuli,eft figura qua fub re€talinea, & circuli circunferens
tia aut maiore aut minore {femicirculo,continetur.

1

' pfum in binas partes difpefcit inzquales , qua dirculi fetios
nes adpellantur . Quarum ea quz centrum includir circuli, vt
k/invobie&z defcriptionis,maior dicitur: reliqua verd, vt k/
vm,minor adpellatur.Ipfa porrd linea re@a kimychorda fiue
K m  {ubtenfa: & comprehenia circunferentiz pars, arcus refpons
\‘/ denter nominatur.

. - @De reftilineis figuris.

€POST CIRCVLAREM FIGYRAM, QVAE VNICO CLAVDITVR
a.iij.

¢

£ h

Cilim enim recta linea per circuli centrum minime duditut,. .,
vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:ea circulumis

Dimetittis 4
diagonio & as
x¢ differétia,
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limite,fuccedunt reilinex,hoc eft,rectis lineis terminat figura, variam quidem, pro lates
rii numero,angulonimve qualitate,denominationé obtinétes:quz itaab Eudide diffiniditur,
Qevdrequpa gguacre , o czm &%ady wlsasulva.
Redtilinez figure, funt que fub reis lineis continentur.
Porro inter reétilineas figuras,primum locum fibi vendicant trilaterz,fub tribus retis lis

20

neis comprehen{z. Quoniam fub duabus lineis rectis non poteft cStineri figura, per ipfius

linex re &z defcriptiohem. Subiungit itacs generalem trilaterarum figurard diffinitionem.
QrelrAdvpy w7 ozt Teibr.

Trilaterz figura,{funt que fub tribus re&is continentur lineis.

His fuccedunt quadrilaterz,4 quaternario laterum numero denominatz.

QrrpolmAdopg. &, 70 cem Tosdgas.

Quadrilaterz figurz funt,qua {ub quatuor comprehéduntur re-
&is lineis. .

" Et quoniam re&ilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additios
nem,infinita videtur excrefcere multitudo,quam fingulatim defcribere, longum nimis vel

impoflibile foret: idcirco reliquas emnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffis
nitione complexus eft, ‘
Qrorizitvpg £, 78 azd Bhaorar i Tasdpar 8Iadr MY ulvx.
Multilaterz figure, funt qua fub pluribus quam quatuor reétis
lineis comprehenduntur. o

Quz quidem multilaterz figura,longe facilioré ab angulis,g ab ipfa lateril multitudine,
fortiuntur nomé&claturi:vepote,pentagona,hexagona,heptagona,oftogona, &c. Sunt enim
in rectilinea uacun? figura tot anguli,quot & latera. Cim autem omnis multilatera
figura immediate refoluatur in trilateras, vel partim in trilateras,partim verd in quadrifas
teras: fubiungit propterea primiim trilaterarii, deinde quadrilaterarum figurarum,tum ab
ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilaterz figura,aut tria fa
tera funt adinuicem @qualia,vel duo tantlim,aut nulla.

Q151 & Tecmidpar appolmor,iomhiogor ul Telmorty ber,® Gds ians Lagr wA M.
Trilaterarum porrd figurarum,equilaterd eft triangulum, quod
tria continet zqualia latera.  °
Veluti fubferipta in exemplum trianguli figura 2/& quz illi fimiles.
Quovonnts &, 1oisdVo usrao’ irasiagr AL s
Ifofceles auté,eft quod fub binis tanti gqualibus lateribus catinet.
Cuiufmodi funt triangula b,c,d,ad dariorem fingulorum cuidentiam depicta.
@ sreAnror & eis Tods alones Lagr ALY,
Scalenum vero, eft quod fub tribus inzqualibus lateribus con-
tinecur, 598

Vt obie@ta e f,g,triangula:& qua funt eiufces  TRIAN . GvrLaA
modi . Ab angulis autem totidem differentias Y o>
nancifciitur ipfa trlangula.Omnis fiquidem tris OE‘ ? B8
anguli, vel tres anguli funt acuti , vel vnus res )

€tus & cateri duo acuti , aut denique vnus obs

tufus & reliqui itidem acuti: duos enim rectos ) o (e~ liae
aut duos obtufos, vel vnum rectii & vnum obs \ )
tufum anguldin triangulo offendere nd eft mf; 3

fibile. Hanc igitur angularem trilaterarum
rentiam,ita {ubfcribit Euclides,

21

22

23

24

25

26
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@e1 & W TermAdper ggaimor,dporwmor uls Telmrdr i1, 70 sy 6p31is rovimas.

27 Amplius trilaterarum figurarum, retangulum triangulum eft, ;rgl“;':a;";fb
uod retum angulum habet. . angulis differ
Vt ifofceles b,vel fcalenum triangulum e,proxima diffinitione deferiptum. rentie.

anCrvminior K, 15429y & fAdxr rwviney .

28 Amblygonium autem,quod obtufum angulum habet.
Veluti antecedens ifofceles d, fcalenimve triangulum g.
Qofwwnor X, 18 Gas ofdac’ a9y woriac
29 Oxygonium verd,quod tres habet acutos angulos. |
Cuiuimodi funt zquilaterum a,& ifofceles c,atgs triangulum {calenum f:& que eis fimi
lia funt triangula. Omnis porrd trianguli vnumquodque latus,czteris duobus expreffis, Bafis tridgul
bafis vocitatur. Sequitur itagg,retagula & amblygonia triangula:fore tantummodd ifofces
lia,vel fcalena.Oxygonium autem:& zquilaterum,& ifofceles, & fcalenum offenditur trise
gulum Quemadmodiim ex fuprafcriptis triangulorum licet elicere figuris. @Haud diffimis
liter quadrilaterarum figurarum,tum ab angulorfi re&itudine vel obliquitate,tum ab 2quas Quadrilate »
litate vel inzqualitate laterum,fuccedentia colliguntur difcrimina. ":3“;!'.“& 513“.“’
Q1ér X nGamhiipor guusiTor, meregmrer ulv Lo, iotwhipdy = Ay o dpdormsor.
30 Q_uadrilatcrarum autem ﬁFurarum, quadratd quidem eft, quod
& zquilaterum & rectangulum eft.

Veluti quadratum h. Omnis i uadrati vnumquodque Radix quas
latus,radi;l ciufdem indiﬁ'emtert:?pglatur.ﬁt enim q:ﬁm dradi. ¥
h k tum , ex data linea reta abftractiue in feipfam rectiflime dus

&a: quemadmodim numerus in feipfum dutus, quadratum -
efficit numerum.

@erepounss X,06pSorwnor u 3x iovmAdvgor X.
3t Altera parte longius, eft quod reGtangulum quidem,at zquilace-
rum non eft.. '

Quemadmodii fuprafcripa figura k, quoad angulorum re@itudinem conueniés cum ipfo
quadrato,difflidens autem ex parte laterum.

@ropBos R,3 iovwAlgor s ovx opForanior X,
72 Rhombus,eft quz zquilacera,at reGtangula non eft.
‘ Cuiufmodi eft figural. Céuenit itaque thombus cum ipfo
{ m quadrato, in fola later(i 2qualitate: habet enim duos obtufos,
// - & rotidem acutos angulos,quatuor re€torum fimul efficientes
T quantitatem.
@roufoalk's X, 70 s & w'charrior mAM g s njwriao Wizs kMiAas Saor,8 v Todamad- .
 gorism, ¥m dpForinior. '

33 Rhomboides verd, eftque exvoppoﬁto latera & angulos habens

equales,nequezquilatera,ncque rectangula eft.

Quemadmodiim fupra depi@a figura nv reprfentat Stintque hzc omnia nuper enarras
ta quadrilatera,parallelogramma : id eft,quorum oppofita latera funt adinuicem paralicla, E:‘“"""“
feu zquidiftantia. Neque plures quadrilaterarum & regularium figurarum contingit inue-
niri differentias:hinc dicit Eudides, '
QxR 7oy T nJolmhipg, 7o i{ix xgAdOw.

34 Prater hac autem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantur.
a.iiij.
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In quibus videlicet nulla oppofitorum vel faterum,vel angus

Iorii fimul obferuatur zqualitas,fiue refpSdentia: veluti funt
1/ & 0, & quacunque cis fimiles quadrilaterorum defcriptios  / ™ °
nes. — >/ ’

@Parallelarim lincaram diffinitio Vitima.
@ropg Mol dar K0ac e Ting of 75 T8 Crmidg Soou, glxﬁdM@ch ' &ra.
por L@’ it mpg T pign & undimpg ovpumhiTsa dMiAous.
Parallelz rectz linez {unt quz in eodem exiftentes plano, & ex 35

vtraque parte in infinitum produéte,in nulla parte concurrunt.

Quales tibi reprafentant a/b/& ¢/d/ linez rectz. In quarum :
videlicet alteram,vtpote asb,realinea e/fiad zquales feu res 5 1 e 5
&os incidés angulos: & cii reliqua d/retos itidem vel zquas ™
les angulos efficit. Ex eo enim, alterius in alterd zqualis vtros
big furgit indinatiozvnde fit,vt ip{ datz linez in infinitiex ©
vtraq parte produétz, zqualiter {eu paralldice diftent,nufs J
quam adinuicem concurrentes.

Qainiuare. Poftulata.

ORONTIVS.

ECVNDOLOCO,SESE OFFERVNT POSTVLATA:QVAE
S petitiones A nénullis adpellitur. Sunt autem poftulata,gencrales qugdam propofitios
nes,ex ipfis collect diﬂ-fl,nitionibus:quz pendenter ab auditore conceffz, poftulantur
affumuntirve in ordinem feu rationem principij. Primum itag poftulatum,eft huiufmodi,
17w, P Teers aapes St my aapudor HYdxr Hpq Ny Eyaydr.
Ab omni punéto inomne pun&um, re&am lineam ducere x
Poteft enim datum quodcungg punétum, in aliud g:odlibet

punétum,etiam vbilibet imaginatii,per viam abftrattiue flués / :
do breuiflimam:rectam deferibere lineam.quemadmodiim ex ——

quatuor primis licet elicere diffinitionibus. A dmittéda eft itagg \

linea re&ta quantalibet,ac quibus voluerimus punétis, vbilibet
indifferenter terminata.

ke meoepgsulvnr Fanr xa 7 B oUrws r’ Kldao ixBdar.

Re&am lineam terminati, in continuum re@dmg; producere.’ 2
Nam vtrung pun&um ipfius datz reGtz linez terminatiuum, per retum eiufdem puns -

&i defluxii,quantumlibet abflractiud continuatii: poteft ipfam 2

datam lineam re@ efficere 16giorem. quemadmodiim ex data
linearum rectarum colligitur defcriptione.

Kot Mo Kirvpq rad st ot XA 3o/ Pusewe:
Omni centro & internallo circulum defcribere.
Hoc eft,licet vbicunque volueris centrum defignare circuli, L : 3
& circa idem centrum,ad liberam femidiametri quantitatem,
ipfum figurare circulum. Aut (fi velis) ex data quacunque lis
nea reQa terminata, altero ciufdem linez termino vbiuis cols
Jocato,per completam ipfius linex circundu@ionem,circulum
defcribere. Admittendi igitur funt, liberz quantitatis circuli,
pro data femjdiametri vel interualli magnitudine.
et ﬁ? ecd Oplecd rwviocs foou dMNACLs dal.
Omnes angulos reGtos adinuicézquales effe. 4

£ 3




LIBER L .
Ciim enim dati cuiuflibet anguli reéti magnitudo quadrans exiftat clrculi, eiufdémeg cir-
culi quardrantes fint adinuicem zquales:fit vt inter quofuis angulos reftos nulla poffit effe
differentia;fed omnes fint adinuicé zquales. Quemadmodum ex his quz feptima,nona, &
decima przmifimus diffinitionibus,clicere vel facile potes. .
kol ies ds Vo Kbedeo’ , BFan lumialzome , 1ol oiTos wet) i 'n’? adre pion wriag,
Ve b0 96w IAdarorao woik,ixCaMiuloas et dVo adTou &iddou Lo kTapor, oVumes rme
aMiAeus i & ulpn dar oz R dYo opFdy i dlasores morfewe. s
s Siin duas re@as lineas recta linea incidens, interiores & in'eadem
parte angulos duobus rectis minores fecerit: rectas lineas in infi2
nitum productas concurrere necefle eft, ad eas partes in quibus

anguli duobus rectis minores exiftunt. - '

Vtpote,fiin re@tas ab/& od,reta incidens e/finteriores angulos bre/fi& dfjesfimul Be -

~ paratos,duobus reétis minores fecerit:ipfz linez a/b/& c/d,in infinitii produtz,conueniét
tandem in g,ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclinie
tur adinuicem partes bsd,quam asc. Vnde quantd magis pros
ducentur bre,& d/f/partes,tantd propiores efficientur, in vnii
g* tandem fignum(vtpote g concurrentes.Secus eft de ase,& c/f
partibus:propterea qudd anguli a/e/fi8& c/fresfunt duobus ans
gulis rectis tantd maiores, quantd eifdem reis minoras fues
rint ipfi bse/f/atqs d/fiesanguli. @Poflent & alia his haud diffi-

" milia fubrogari poftulata:quz cim funt omnibusCetiam rudiffimis yper fefe manifefta,vel

quz recenfeantur indigna, hoc quinario cum Euclide contenti erimus nurnero.
@xonelciroicee.  Communes [ententia.

S ORONTIVS:
ELIQVVM EST TANDEM,COMMYVNES ELVCIDARE
R fententias:quas graci axlomata,latini verd effara folent adpellare.Siir igitur c6mus
nes fentétiz,generales quaedi ac per fefe manifefte propofitiones,cdmunitérve fcis
tz ab omnibus,& in principij rationem vel ordinem coaffumptz.Quarum prima eft hc:
. QTa T awrq ism,ng) eMuAols tsr i, : ' N :
1 Qua cidem ®qualia,& adinuicem funt 2qualia, >
' Vtpote, fi & magnitudo fit equalis b/ magnitudini , eide
b 3uoq; b/fit zqualis magnitudo c:neceffum eft a8 cmagnitu
'x‘ ines fore adinuicem zquales . Idem habeto iudicium de nus
— — l:‘1;:cx-is » atque czteris eiufdem generis adinuicem comparabis
: ibus. .
ket tad (G ooy AoswIF, 70 oAk Ll il -
* Etfizqualibus zqualia adijciantur,omnia crunt zqualia.
Wi v b T (32 & Pocepo 95T xae e aemtulood Sy 1. A
3 Etfiabaqualibus zqualia auferitur,querelinquétur zqualiaerit.
Vt fi /& e¢/magnitudinibus inuicé zgualibus,zqualcs addantur magnitudines £/8 g:con
4 . furgent d/fi& e/g/ magnitudines adinuicem pariter #quales.
= Qudd fi verfavice ab ipfis d/fi& e/g/magnitudinibus inuicem
—_— —& _ =qualibus,equales tollantur fiquidé & g/magm'tudines:rclim
o . quentur d/& e/magnitudines rurfum adinuicem zquales.
Qxeus fﬂ ariooig i(Ge Mose I, 7o oAw 8By 3.
4 Ecfi maeciualibus zqualia adiungantur,omnia inzqualia erunt,
Ok ‘o'z.au arigeor (G et I, 7ol Aormel ¥y anle. '
s Etfiab inzqualibus zqualia auferancur, reliqua inzqualia erunt.

Deceteris po
ftulatis. -

Axiomata,cf
fata,feu com
munes fenten
tiz.

s. communcs
fententiz ras
tion€ xqualis
tatis refpiciés
tes.
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Si nanqp h,k/magnitudinibus inzqualibus,zquales adiungantur magnitudines I,m:cons
furgent inzquales adinuicem magnitudines h/l/& k/m. Aut fi ab eifdem inzqualibus mas
( goitudinibus datis h/l/& k/m, zquales auferantur L& m,quaz
—h relinquentur h/& k/magnitudines, eriit adinuicem inzquales.
k4 m Vnde &verfa vice,fi zqualibus inzqualia adiungantur,vel ab
zqualibus inzqualia auferantur:confurgent,aut relinquentur
inzquals. Hz funt igitur quinque precipuz communes fententiz,rationem xqualitas
tis inter magnitudines,atq inuicé comparabilia,tum facta inuicem comparatione, tum ads
dendo,fubtrahendéve occurrentem,refpicientes.
@ st 70! B o 78 dymholaa,i(e & MiAors 3%y, ,
. Quz eiufdem duplicia funt, adinuicem funt zqualia. 6
C8munis fen  Hoc eft,qug eiufdem funt zque multiplicia,vel zqué fuperparticularia,aut zque fupers
tétia p ratios partientia, vel(vt fummatim comprehendam )zqué maiora:ea funt adinuicé 2qualia,nems

ne malo:;‘ ins . . pequdd zquali exceffu eandem fuperent magnitudinem. Vit
qualitatis. ' " i w& o/ magnitudines, eiufdé magnitudinis p/fint gqué mas
P fores,vtpote duplz: neceffum eft ealdé magnitudines /& or

P _.foreadinuicem zquales.Nam zqualibus magnitudinibus ipfi

prin-eifdem n/& o/comprehenfis,zquales adduntur cxccﬂ'ss.

Idem cenfeto de numeris,& quibuicungs inuicem comparabilibus rebus,eandem ad tertia
maioris inz qualitatis rationem obtinentibus.

kel 78 7 0578 Wptiov, (9 cMirors Y.

Et qua ciufdem funtdimidium,equalia funt adinuicem. -
c8.fententia,  Hzc communis fententia, pro magnitudinibus rationé minoris inzqualitatis ad eandem
l;:"':&::‘ “‘: tertiam obieruantibus magnitudiné, ita venit intelligenda:vt
litatis. Ea —_—T quaciigp eluldé funt gqué fubmultiplicia,aut fubfuperparticu

S— : -« laria,vel fubfuperpartientia,hoc eft,2qué minora,ea funt ads

inuicem zqualia.Vtpote,fi q/& r/magnitudines,ciufdem mas
gnitudinis s/fint(verbi gratia)fubduplz: illz erunt adinuicem
gquales,groptuu qudd xquali ab eadem magnitudine fuperentur exceffus, y
@Ko 7o L Qapuslor Toe i xMaAa,iG cMiAors Esir. _
Etqua fibimet ipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem. - 8
Vtpote,fi dug reéte linee in limitib®,duzve fuperficies in terminis, feu laterib®8& angulis, ’
& qug¢ funt fimilia fimilibus ex &ni parte cdueniat:ea oportet adinuicé gquari, & ecétrario.
@Kot » ror ualor 78 uipusis. A
Totum eft fua parte maius. | 9
" Adde qudd & zquale fuis partibus integralibus, id eft quz fimul fumptz ipfum totum
' videntur integrare. .
ol Yo H5aece agpr0r 3 Bepiiagvan.

Duz re&tz linez fuperficiem non concludunt. 0 .

Prius § enim fuperficié ccludere valerét:opergpretiii effet,gemina piicta veriufg datarii

linearii terminos limitatia mutuo couenire. Duz itagg lineg recte,a dato pﬁ&o‘ in datii pun

-&ii producerentur:coinciderét igitur in vna atq eandem lineam’re&i,fuperficiem conclus

dere non valentes.quéadmodiim ex ijs que quarta pradiximus diffinitione fit manifeftum.
@De Problemate, Theoremate,atque Hypothefi.

CEX HIS ITAQVE SANE QVAM INTELLECTIS PRINCE

Problemata. piis, colliguntur problemata: hoc eft, ambigua propofitiones, {cifcitationéfve,praticas fis

Theoremata oyrag affectiones difcutiétes:& Theoremata,i eft,{peculatiuz pr?oﬁtiones,przccptios
nis vtdigs participes, qu fingulis accidunt figuris {ola infpectione diiudicites.Quz quidé
omnia tali funt artificio ab Euclide diftributa,vt ex antececfcntibus omnis fubfequentiit vis
deatur pendere comprobatio:fidtq mutua fubminiftratio fingulorum inter fefe & probles

Hypothefes. matum & theorematum Quibus fuffragantur hypothefes,hoc eft,ex preuia fupraditorum
cognitione,affumenti conceflz {uppofitiones.
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# EVCLIDIS LIBRI PRIMI «
Problema 1.  Propofitie 1. o

- Vper datalinearecta terminata, erianguld zqui:

@i laterum conftituere T

ORON TI1V S.€Sit data rectalinea terminata a/b,cuius
limites fint a/ &b/plicta:fuper qui oporteat triangulii zqui-
%0 laterum céftiture:hoc eft, datam lineam re¢tam terminatam

, e, in latus ipfius coaptare tridguli,& reliqua duolatera,quz fint

' ~ ecidem linez datz zqualia, ex fuperius enarratis principijs inueftigare. Centro
: igitur a,interuallo autéab, defcribatur circulus b/e/d, per tertium poftulatum.Et
per idem poftulatum,centro rurfum b,codémg;interuallo bra,defcribatur circulus
ascre. Camigitur circuli b/ d/& a/c/e/in codem fint plano,& cdmunem habeant
femidiametrum,nempe datam a/b/re@am,tranfedtque per conftru@tionem vnius
circunferentia per centrum alterius:neceffum eft,b/c/d/circunferentii partim effe

_—_‘1""&, 3 iy c * intracirculum a/c/e,partim verd extra,& é contrario,&
-t 9 Bremne” proptereafefc mutuo interfecare.Sitergo fectiondalte.

ret (1 ra in punéto ¢,& connectantur tandem rectz linez a/c/
fecam— < d ¢ &b/c,per primii poftulatd. T'rianguld eft itag; 2,b,c,(n6

congrufit enim,neq; in dire€ti coftitutitur ipfz a/b,brc,

& c/a/linez rectzded trigoni includit {uperficié a/b/c)

_ dico ¢ & zquilaterii.Quonid pun&tum a,centrieft cir-
culi b/e/d:zqualis eft igitur a/c/re@a,ipfi asb, per decimiquinti diffinitioné. Rur,
{um,quonii pun&um b,centri eft circuli a/c/c:zqualis eft, per candé diffinitioné
b/c/recta,cidéa/b.Duz igitur a/c,& b/c,cidéa/b,funt zquales: eapropter & zquales

" adinuicem,per primam communcm fentétiam. T res itaque lipeza/b,b/c, c/a,fumt
adinuicer zquales.Igitur fuper data re@a linea terminata a/b,conftitutieft trian:
gulum zquilaterum a/b/c.Quod facere oportebat. - Do

PeifAapx B, resssore B, B
'Pés T8 dloboimanpcp Th Sobdoy ivbea ionp iubEep Biddua.

Problema 2, Propofitio 2.

2 q D datum punéti,datz reét¢ linez zquam reti lined ponere.

ORON TIVS.@Sit datii punéti a,dataverd linea rectab/ccuiex edit,
ad ipfum punétum a,zquam rectam lincam ponere. Ducatur itaque rectaa/b, per
primum poftulatum:fuper qua triangulum zquilaterum conttituatur a/b d, per
primam propofitionem.Et centro b,interuallo auté b¢,circulus defcribatur cre/f,
per tertium poftulatum.A tque per fectidum poftulatum, producatur rectabrd-in

Nota propofi
tiSis interpre
tationem.
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ipfius circuli circunferentiam: fit§; dve.Centro rurfum d,interuallo auté d-e,arcu
lus defcribatur e/g/h, peridem tertium poftulati. Pro-
ducatirque tandem re@a dva,in circunferentiam ipfius
e/g/hrcirculi.per feciidum poftulatumifitld/g. Cim
igitur pun&um b,centri exiftat circuli cze/f: zqualis eft
b/c/re€ta ipfi by e, per decimamquintam diffinitionem.
Rurfum quoniam punctum d,cétrum eft e/g/h/ circuli:
zqualis cft,per candem diffinitionem,reéta de/ipfi d-g.
A quibus fiaufericur a/d,& b-d/inuicé zquales(nempe
latera trianguli zquilateri)reliqua a/ g,reliqua bse,per
tertiam communem fentétiam erit zqualis. A tqui monftratumeft, quod & b-cs ei-
dem breseft 2qualis. Binz igitura/g/& brc, cidem b/e/funt zquales:quapropter &
zquales adinuicem, per primam communem fententiam.Ad datum ergopactum
asdatz retz linez brc, zqualis re@a linea pofita eft a/g.Quod oportuit fecifle.

. ﬁeéﬁhu;m ’7, Pe“m; >
Yo foouodp Rdp dvicwp,dm & pagovog, R ihdorov aup tubap bepehGp.
| Problema 3, Propofitio 3.

DVabm datis retis lineis inzqualibus, 2 maiori minori qui 3,
retam lineam abfcindere. |
ORON T 1 VS. €Sint datz binz rectz linez inzquales,a’b quidé,maior minor
vero cvdicui receptd fic,ab ipla maiorca/b,zqui lincam re€td abfcindere.Ad datit
ergo punctuma’ alterum ipfius maioris a-b- litnitem, cidem minori c/d- ponatur
zqualis,per fecundam propofitioné: fitg; a‘e.Et centro a,interuallo autemare,cir-
culus defcribatur e/f/g,per tertium poftulatum. Cam igitur a/ ¢/ re@a ficzqualis
ipfi ¢/d, fitq; c/d minor ipfa a/b, per hypothefin:erit &

- e asereadem a/b/ minor. que enim funt zqualia,ciufdem
. funt 2qué minora,per conuerfam feptimz comunisfen
a p tétiz.Egredictur ergo a/b/maior ipfa ase, circunferétid

iiercuh ¢/f/g,ad interuallum ciu(dem aers dcﬁ:ripti, can
émq; circunferétiam egrediendo fecabitdfecet igitur in
4 puncto f. Et quonid punéti a,centrum cft circuli ‘?’f’g_‘
zqualis eft af/re€ta1plia‘e,per decimamquinti diffint-
tioné.Eidé porroare, zqualis cft & reta c/d.Binz igur a/f/& c/d,eidem ase/ funt
uales:& propterea zquales adinuicé,per prima comunem fentétiam.Eft auté &
a‘t, pars ipfius maioris a-b Duabusergo lineis rectis inzqualibus datis; a/b/quidé
& /d: 2 maioria/b,feta eft a/f/ ipfi c/d/minori 2qualis. Quod oportebat facere.

<

Oubgnpa ay Pedbiais &,
Ap Pie rpiywee i o wAwelts o s fuai wAsupaic Tones Uxy ikaeipap Watipn,
_ od This poviap T yavigionp xn, Thio Kb T iowp iwsadp mtuexoufinp,@ Tip G-
ap 7 Pas] ionp tayugd ® apiyarop G meiydve ioop tsanywj d Aaimrad povicit auds Noimneic
yanioug iooa Lovrn kaTipn waTion,ip’ &s &1 ioou @Awgni bmeTavsol. - :
S

- ‘ Theorema 1, Propofitio 4. '

I duo tridgula duo latera duobus lateribus 2qualia habuerint 4

altefs alcéri,& an gulum angulo @qualem fub 2qualibus rectis
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lineis contentum:& bafin bafi #qualem habebunt,& triangulum ;%".;’.4": S reor
L

'eriangulo @quumeerit, & reliqui anguli reliquis angulis zquales fankr éine p
' 3 %

. . . nhHa Suwh @quaky,
erunt alter aleeri, fub quibus ®qualia latera fubtenduntur., T hianpulsl ok

O RO N TV S.Sintbina triangula a/b/c/& d-e/f;habentia duolateraa/bs ;::‘ "”::L"’:‘”az;:

& a/c,duobus lateribus d-¢/&d-f/alternatim zqualia,hoceft,a/b/ipfi dre,&a/c/ipfig ,,'7,-" o
d/fatq; angulum b/a/c,zqualem angulo e/d/f/ fub zqualibus re€tis lineis conten. »um lakeve xh a

to. Dico primiim, quod bafis b/c/eft #qualis bafi e/f. Comparato nang; triangulo Pars prima m

abreipfi dre/f, atque punéto afupra d/gt’i&um conttituto, extenfdque rectaa b, theorematis. 4 il

S : fugc‘r rectam d/c:conueniet punétii b/ipfi puncto e:nam 24 ff St lﬂ‘

e Pc

o

P

y v, - a/bripfi dresper hypothefin eft zqualis.quz autem fune a"y: 2 ‘
/ adinuicem 2qualia,fibimetipfis conueniunt,per conuer. 42> o u?-’au:
bZ e fam oétauz communis fententiz. Et quoniam angulus :,: :‘ welg ::l ind

T, g brasc,anguloe/d/f/ per hypothefin quoque eft 2qualis: ).'un&lﬁé, tow of

&am d/ffecus enim alter angulorum foret reliquo ma- Wﬁ.ﬁ ™/ &
ior,cotra ipfamhypothefin.Atcim a/c/& d/f/re@2,fint neap wpualer w
- exeadem hypothefi adinuicem zquales: conuenict rur- (T hg fuiangu e
fum punétum c/ipfi puncto f,per alfegatam oétauz communis fententiz conuer- ;‘ e !:" hf::"ﬁ"‘.
fionem.Binz igitur reéx b/c/& ¢/f,ab codem communi piicto,ad idem commune Sy enem fniak 3;':4.'
punétum educentur: cduenient ergo adinuicem,per datam ipfius lincz rect diffi. g vewhi n‘kl{f bebe
nitionem.Conuenientibus enim b, ¢/& c,f/limitibus,fi ezdem b/c/& e/f reétz mi. {:"'g: rpem s
nime conuenirent: duz lincz rectx includerent fuperficiem,contra decimam com sem m’:ﬁ'nm* 1
munem fententiam, & diffinitam re¢tarum linearum defcriptionem.conuenir itags
b/ipfi e/£.Quz autem fibimetipfis conueniunt,zqualia funt adinuicem,per octa-
uam cémunem {ententiam. bafis ergo b/c,bafi e/f/cocluditur zqualis.@Dico pra- Pan fecunda
terea,g tria'ngulum a/bsc/triangulo de/f/2quum eft.Conueniunt enim {ingula la- '
tera ipfius a/b/c/trianguls, fingulis d-e/f/ trianguli lateribus : & triangulum igitur
triangulo conuenit. Vnde per eandem otauam communem fentétiam,a/b/c/trid
gulum, ipfi d/e/f/triangulo 2quum crit. @ Ao tidem,reliquos angulos reliquis an. Tertia pars.
I1s,{ub quibus 2qualia fubtenduntur latera, fore alterum alteri 2quales:vipote,
a/b/c/pfi dre/f,fub quibus arc/& d-£,& a/c/b/ipfi d/fre,fub quibus a/bs & d-e/late-
1a fubtenduntur zqualia. Conueniunt enim fingula fatera fingulis lateribus, fub
?uibus ipfi continentur anguli. Ex Jaterum porro conuenientia zqualis eoriidem
ubfequitur inclinatio.ex zquali auté inclinatione latcrum;contentoréi angulorum
couincitur zqualitas. Si bina igitur tridgula duo latera duobus lateribus zqualia

habuerint &c. vt in theoremate.Quod erat demonftrandum.

/\ - cadet igitur,per candem conuerfam,a/c/recta,fuper re- r“ﬁ"} ' 76g fam
t’\g

Cibonpx Pedfeas t
QpiovoihGp reiybvep od s af fko] yovion Toow &Riats dof.kod ook AuIacEY
Flowpivbadpyoc Nad Thi Paarp yaviouicou aRNous Loovrou.
: . Theorema 2, Propofitio s.

5 ISofcelium triangulorum, qui ad bafin funt,anguli,adinuicem
funczquales: & produdtis zqualibus rectislineis, qui fub bafi
funtanguliadinuiccm zquales erunt.

ORONT IV Ss.@sit tria:fgulﬁ ifofceles a/b/c: cuius latera a/b/& asc/Aint ad-
inuicem #qualia.-Hzc auté verlus d,& ¢, punta,in cstinui reétimg; progucantur: '



" . gecundus.
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per fccundum poftulatum. Aioitaque primum, angulos a/b/c/& a/c/b, quiad ba-
. fin bsc,fore adinuicé zquales:angulum przterea d-b-c,angulo brc/e/fub eadébafi
© brescoftituto,itidem coxzquari. - Sufcipiatur enim in b/d/reta cétingens pundéta,
fitgs illud d:& data rectab-d,feccrur ei zqualis c/e,per tertiam propo(%tioncm:con-

e rimus oftes. nectantiirg; bre, & c/d,linex recta,per primii poftulatd. Cim igitur a/b/fie Zqua-
P 2.““ dikury ljs a/c,per hypothefin,&b/d/ipfic/c,per coftructionézerit & a/d/ipfi ase,per fecun-

PR
.

dam communé {ententid,zqualis.Bina ergo latera asb/& a/e/trianguli a/bre,funt

" equlia duobus a/c/& asd/tridguli asc/d,alterum alteri: eftq; angulus quiad a/fub

zquis lateribus comprehéfus,vtriqg; tridgulo communis.Bafis igitur bre/ bafi ¢/d/

" eft zqualis,& totd triangulum a/b/ ¢/ tou tridgulo a/c/drzquale,atg; reliqui angu-

Recolle&io
demonttratio
nis.

li reliquis angulis, {ub quibus zqualia fubtenduntur la-
tera,refpodenter zquales,vepote/abresipfiasc/d,&asd/
/ipfi a/e/b:per quartd propofitionem.  Rurfum,quo-
nia b/d/ipfi c/e/per conftructioné eft zqualis,&be/ ipfi
o d/zqualis oftenfa eft:bina propterea latera d/b/& d/c/
triiguli d/brc,duobus e/b/& e/cipfius e/brcs tridguli la-
terib? funtalternatim zqualia.& c6tétos fub ipfis 2qua-
libus lateribus angulos,vtpote,quiad d/& ¢/montftraui.
mus 2quales:candémg; bafinfubtendunt brc. T riangulid
igitur d/b/c,triangulo e/b/c/eft zquale, & reliquianguli
reliquis angulis,{ub quibus zqualia fubtenduntur latera,adinuicé zquales:per ean
dem quarta propofitioné.Angulus itags dbsc, angulo b/c/e/eft 2qualis: necnéan-
gulus b/c/d, 1pfi angulobsc/e. Totus porro angulus asb/e, toti anguloasc/d/ zqua.
lis nuper oftefus eft.Igicur fiab eifdem zqualibus angulis a/bre/& a/c/d, zquales
auferantur angulib/c/d/& c/bse:qui relinquentur angulia/b/c/ &a/ ¢/bs ad bafin
bsc,erunt per tertiam communem {ententiam adinuicem zquales.Et qui fub cadé
bafi b/c/Aunt anguli,vepote,d/b/c/& b/c/e,nunc quog; méftrati funt zquales.  Ifo-
feelid ergo triangulord,qui ad bafin funt anguli &c.vtin theoremate.Quod demon
ftrare oportebat. - Corollarium,

@ Hinc manifeftum e, triangulum zquilaterum tres angulos adinuicem zquales
dontincre. Quoniam binatim fumpta latera, femper offenduntur 2qualia: & duo
quog; anguli omnifariam fumpti confequenter zquales.
Owppx ¥, Peobears 5.
Apreipds ock-dto ywricet o beMiNos da1yxact ok Xzmd g ioater puvioes’ p Teivdo o
wAwgazt ioo &g LaorTocs
‘ Theorema 3,  Propofitio 6. :
I trianguli duo anguli, zquales adinuicem fuerint: 2quales
quog; angulos fubtendentialatera 2qualia adinuicem erunt.

O RO N T I VS.q(Efto a/b/c/tridgulid,cuius anguli a/b/c/& a/c/bAint adinuice
zquales.Dico propterca,quod latus a/b/zqud eft lateria/c.Sinanqg; a/bs & asc/late-
ra forentinzqualia,alterum effet maius:vtpote, a/b.Poflet itags a maioria b fecari
ipfia/c/minori zqualis,per tertid propofitioné.cfto igitur bsd: & connetaturc/ds -
recta,per primum poftulatum.Cadet igitur recta c/dvintra triangulum a/b/c:diui-
détg; latus a/b,8& angulum a/c/b/in duos angulos,atg; datum a/b/c/triangulum in
bina triangulaa/c/d /& d/bsc. Atqui a/b/c/triangulum,ipfo d/b/c/triangulo(nempe

?bcméﬁr&ﬁp_ totum fua parte)maius eft:per nonam communem fententiam.Quod i a’c/recta
impofibili foret zqualis ipfi b/d,& b/c/fitverig; triangulo communis:effent bina lateraa/c/&
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¢/b/ trianguli a/c/b, zqualia binis lateribus ¢/bs & b/d/

é /:' \ ipfius trianguli c/b/d.quz cim zquales adinuicem com-
g prehendantangulos a/b/c/& asc/b,per hypothefin:bafis
a/bsdatiasc/b/trianguli,foret 2qualis bafi ¢/d/ipfius trii
gulic/b/d,per quartam propofitionem:ipfum denig; tri-
. c angulum a/brc,ipfi triangulo d/b/c/zquale; totum videli

cet fuz parti.quod per nonam communem fententis eft
impoflibile.Non eft igitur a/b/latus,maius a/c Similiter oftendetur,quad neg; mi-
nus.Aequa eft itag;latus a/b,ipfilateri a/c. Si trianguli itag; duo anguli zquafes
adinuicem fucrint,zquales quog; angulos {ubtendentia latera zqualia adinuicem
erunt.Quod fuerat oftendendum. Corollarium.

@Et proindc fit manifeftum, triangulum zquiangulum, fore verfa vice zquilate
rum.anguli enim binatim fumpti,femper offenduntur zquales: & duo quog; late-
ra omnifariam {umpta,refpondenter zqualia.
Giopnpa & Pedbsare .
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| Theorema 4, Propofitio 7.

7 S Vper cadem rea linea, duabus eifdem retislineis,aliz duz

re¢tz lincz 2quales altera alteri non conftituentur, ad aliud

arque aliud pun&um, ad eafdem partes, eofdem fines primis re-

&is lineis poflidentes. .
OR O N TIVS. @Super data inquim re&a linea a/b, duz rectz linez a/c/&
brc,a limitibus a/& b,ad datum punétum c/conftituantur. Dico quod fuper eadem
a/b,aliz duz retz linex,vtpote a/d & bsd,ad aliud punctum,hoceft d,ad cafdem
quog; partes,non conftituentur cifdem a/c/&b/c/altera alteri zquales,vtpote asd/
ipfia/c,& b/d/ ipfi brc, eofdem fines a/& b,cum eifdem primis reétis lineis a/c/&
c bc/poflidentes. Aut enim punétum d- cadet in alteru-
\d tram linearum a/c/& brc,vel intra eafdem,aut extra.At-
qui in alterutram datarum lincarum,ipfum d/punctum Prima f
minime poteft incidere . Cadat enim (fi poffibile fit) in di';;}ﬁg_""
rectam b/c.coincidet igitur b/d/re@a,fuper re¢tam b/c:
a ;, &cumdfitaliud pi¢tum quam c, erit eademb/d/pars
ipfius bsc. Non erit igitur b/d,2qualis b/c: totum enim
foret zquale {uz parti,contra nopd communem fententiam. Similiter oftendetur,
neq; ina/c/reftam,neqg; in altefutrd auta/c/aut b/in continui re€timg; produ-
¢ti,cadet idem puncta d.q[Dico praterea,@ neq; intra cafdé lincas a/c/ & b, ip- Secunda.
fum d/pGétii poteft incidere.Efto enim(fi fuerit poffibile)ve in fubfcripta figura &
e conexa c/d/ reta,per primii poftulati,vtrag; a/c/&asd,
per fecundi poftulatii,in continui reGimag;,vig; ad e/&
£/ figna producatur. Tridgulaigitur a/c/d/&b/c/dAuper
cadébafic/d coftituta, foret ifofcelia. & angulus propter-
ea ac/d,zquus eflet angulo a/d/c:necné bsc/drangulus,
ipfib/d/c/refpondenter zqualis,per primd partéquintz
propofitionis:& per fecundi eiufdem propofitionis par-
tem,qui fub eadem bafi cd/fiunt anguli,adinti’ic_c? quog;
j.
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forét zquales:vtpote,c/d/f/ipfi d/c/e. Angulus porro d/ce,maior eft angulob/c/d
(népe totus fuaparte)ecapropter & cd/frangulus, foret codé angulo b/c/d” maior:
& maior confequéter ipfoangulo b/d/c.nam zquales anguli,eiu{dé funt zque ma-
jores,vel zqué minores:per céuerfam fextz,atq; feptima comunis fentétiz inter-
retationé.Eft auté c/d/t/angulus,pars ipfius anguli b/d/c. Particularis igitur angu
us maior effct totali: quod per eandem nonam c6muné fententii eft impoffibie.
@ Haxd diffimile fequetur incdueniens:vbi dati punéti d,inciderit extra prafatas
liness re@as a/c/& bsc.Si ndq; id poflibile foret,vel carum altera quz ex a-piicto,
. alterd quz ex b/Afecabit: aut nulla dabitur pradictarum
lineard interfetio.Secet primum a/d/ipfam b/c:& con-
ncctaturc/d/recta, per primum poftulatum. T'riangula
rurfumasc/d/&b/c/dreflentifofcelia:& quiad communé
vtriufg; tridguli bafin cd/fiunt anguli,per primam par-
a , tem ipfius quintz propofitionis Zquales adinuicem.vt-
pote,a/c/d/ ipfi a/d/c,& brc/d ipfi bsd c. Atqui angulus
a/c/d,angulo b/c/d/maior eft, per nonam communem fententiam: recta enim bre/
diuidit a/b/d/c/quadrilaterum, & angulum propterea a/c/d.Igitur & a-d/c/angu.
lus,codé angulo b/c/d/maior effet:& maior confequenter ipfo b-d-c/angulo.angu-
lus porrd asdc, eft pars ipfius angulib/d/crecta nigsa/d,diidit eddem br/d/c/an-
gulum,atg; a/b/d/c/quadrilaterum.Pars itag;,totum rurfum excederet :quod ipfi
nonz communi videtur aduerfari fententiz.Jdem etiam concludetur,vbi a/c/recta
fecuerit b/d:vbive pun@um d/ita feorfum locabitur,vt nullafubfequatur pradi&ta-
rum lineard inter{etio. quemadmodum ex fecunda figurz difpofitione deducere
vel facile potes,c in d, atq; é diuerfo permutato. Non funt igitur a/c/& a/d/re&ta
linez,neq; bre/&b/d-adinuicem fimul zquales.Super eadem ergo reéta linea,dua-
bus cifdem rectis lincis &c.vt in theoremate.Quod demonttrare oportebat.
Otden & Pedbeaie #y -
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Theorema s, Propofitio 8.

1 bina triangula, duo latera duobus lateribus alterum alteri
S zqualia habuerint,& bafin quog; bafi 2qualé:angulum quog;
fub zqualibus rectis lineis contentum zqualem habebunt.

O R O N T 1V S.€Sint bina triangula a/b/c/ & d/e/f,habétia duo latera a/b/&
&a/c,duobus lateribus d/e/& d/f/alternatim zqualia,hoc eft,a/b ipfi dve,& a/cipfi
d/ffitg; bafis brc,bafi & f/itidem 2qualis. Aio itaq; angu

2 4 lum brasc,angulo e/df effe refpondenter 2qualé. Com
paratis nanque adinuicem triangulis,& punéto b/fupra
pun&um e/ conftituto, extenfdque bafi b/c/ in retum

b e £

ipfius e/f: conueniet pun¢tum c/cum punéto f, per con-
uerfam o&auz comunis {ententiz.Couenientibus auté

d a a4 b&eatgosfrpunétis,coueniet & punétiiasci puncto .
d.Quonii fi a/& d’punta minime couenirent:fequere-
tur ex hypothefi laterd, ¢ fuper cadem rectalinea brcs

! C b
F ¢

aut e/f,duabus cifdé lineis a/b/& arc, vel a/e/ & a/f, aliz

< duz rectzlinez d/b/& d-c, feudre/& d/f,adaliud atq;

|3

&

aliud punétum, hoc efta/ & d,ad cafdem quog; partes,
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cofdem denig; fines b’ & c/vel e/& frprimis redtis lineis poflidentes, altera alteri
conftitucrétur zquales.quod per antecedenté {eptima propofitioné demonftrati
eft impoffibile.Cogruit igitur d/puncid,ipfi puncto a: quapropter &anguli b/asc,
angulo e/d f,congrucre neceflum cft,forcg; illi zquale.Cogruentibus enim termi.

. nis:congtuiit & ipfx linez reétz.cx rettart porrd céuenientia,{ub quibus ipfi con
tinétur angulizcadem furgit inclinatio.cx qua demum parilinearum inclinatione:
corundem angulori conuincitur 2qualitas.Ergo fi bina tn'an&ula, duo latera duo-
bus lateribus &c.vtin theoremate.Quod oportuit demonftrafle.

T
-9 DA.'tum.an

PeofAnpa 4, " Ppibiaig 6.
Hp dob&ovcp ywviacy tudUypacpprop iy TEpp.
Problema 4, Propofitio 9.

b

gulum retilineum,bifariam fecare.

" OR ONTIV S. Efto datus rectilineus angulus a-b/c:quem oporteat bifa-
riam fecare.Sufcipiatur igitur in a-b/reéta contingens ‘pun&um difecetirg; 4 reli
qua b, ipfi b/d/zqualis, per tertid propofitionem, fitq; illa be.Et per primi po-

ulatum,conne@atur recta d-e:fuper qui triangulum zquilaterd d-¢/f, per primi
propofitionem conttituatur.connetatur tandem re®ab/f, per idem primum po-
ftulatum.Manifeftum eft igitur,retam b/f/Aecare datum angulum a/b-c:protrahi-

C

tur cnim ab angulo qui ad b,ad oppofitum angulum qui
ad f/inb/d/f/e/quadrilatero.Aio quod & ipfab/f,datum
a'b/c/angulum bifarid fecat.Clim enim b/d/per conft ru-
¢ioné {it zqualis ipfi bse,comunis autem b/fbina itag;
latera d-b/&b/f/trianguli d/b/f,duobus lateribus f/b/&
bre/trianguli f/bse/ {unt alternatim xqualia.Eft infuper
bafis df,bafi e/f/itidem zqualis:funt enim latera tridgu-
lizquilateri d-e/f. Angulus igitur d/b/f,angulo f/bse,per

o&tauam propofitionem eft zqualis. Datus itag; rectilincus angulus a/b/c,bifariam
i reta b/f/fccatur. Quod facere oportebat.

T

10

[

a b
d

tam propofitionem.Data

€to d.-Quod oportuit fecifle

Pebfhpa ¢, Peobsong t

Hp 908GGep yariay wempao pimg dixa Teudp.
Problema 5, Propofitio 10.
Atam re&tam lineam terminatam bifariam fecare.

ORONTIV S.Sit data retalinca terminata a/b,quam bifaris fecare
fit operzpretium. Conftituatur igitur fuper cadem a/b, triangulum zquilaterum
a/c/b,per primam propofitionem : fecetiirg; per antecedentem nonam propofitio-

nem angulus a/¢/b/bifariam,refta quidem c/d,a punéto
</ind/pun&umipfius lateris a/bs coextenfa.Dico lined
a/b/datam,&cariiifariam in pi¢to d. Cam cnim a/cbs
triangulum fitzquilaterum,xqualis cft asc/ ipfi c/b: c5-
munis vero /d.Binz igitur a/c/& ¢/ d/ triangulia/ </ d,
duabus d/c/& c/b/trifguli d/c/b,funtaltera alteri zqua- -
les: & qui fub ipfis zquis lateribus continentur anguli,
per conftructioné funt adinuicem 2quales,hoceft,acd,
1pfi d/c/b.Bafis igitur a/d,bafi d/b/eft zqualis;per quar-
(i‘gitur reta linca terminata a/b,bifariam fe&ta cftin pun
b.ij.
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reophape s, Pedbeais i Lo
’I" H AoBeioy porigy&o F u€he kufi d'adokvs anpuciov, albs 6gbixs poviceo’ b ppapiyiip
} ~P ) .
Problema 6,  Propofitio 11,

Ata reta linea, 2 piicto in ea dato, retam lineam ad angus-

Jos rectos excitare. . . o
O RON TV S.[Efto recta linea dataa/b,datiimg; in ea piicti c:d quooporteat
re@ilined adangulos rectos cxcitarc.Suﬁ:;"piaf igitur ina/c/reta,cotingés punéti:
firgillud dfecetur praterea 4 reta ¢/b,ipfi d/c/zqualis,per tertid propofitioné,vt-
pote cc.denig; fuper recta dve, tridgulii zquilaterd coftituat d/fre, per primi pro-
- pofitione:cdneétatirg; recta ¢/f,per primi poftulatsi. Di
¢ co c/f/rets,ad re@os angulos cofiftere {uper datd re@3
a/b.%onii d/ ceft zqualis ipfi c/e,cdmunis auté o f/di-
uidés d/f/e/tridguld. Duz igitur f/c/& o d/triaguli frc/d,
~ duabus f/c/&c/estrianguli t7cze,funt altera alteri 2qua-
. , Jes:& bafis d/f/bafi f/e,per conftrutionem zqualis. An-
A ¥ gulus itag; f/c/d,angulo f/c/e/fub zqualibus reétis lineis
©_ cotento,per oftauam propofitionem cft zqualis. Recta
igitur c/f/confiftens fuper rectd a/b,zquales vtrobique facit angulos: ergo rectos,
pci decimam diffinitionem.A dato igitur picto c,datz re¢tz lincz a/b, reta linca

o/f/ad re@os excitata cft angulos.Quod faciendum fufceperamus.

‘ Fpofhupe &, Pedbears . ,
pl Th Ro8EGep EvbGiep Emagopydemrd F RobofT@- onpsdouy B ph isip i‘vr’ &vligyudBeTop {us
Eefav yoapphy dysySy.
Problema ~, Propofitio 12.

Vper datam re@am lineaminfinitam, 2 dato puncto quod in

ea non eft,perpendicularem reGtamlineam deducere.
O RONTIV S.@S1t datareta linea infinita a/b,datum verd pactum quod in
ca non cft ¢:d quo,in ipfam a/b,petpendicularem rectilineam dccﬁlccrc fitoperz-
Conftru&iofi pretium. Incodem itaque plano, inquo dataa’ b/ recta linea infinita, & datum
gur=. punétum c,ex altera quidem parte ipfius a/b,contingens punéti (ufcipiatur: fieg;
illud d.Erit igitur c/d/interu um,dirimétg; ipfam a/b/re€tam .Centro ergoc, in-
teruallo autem c/d, circulus defcribatur e/f/g, per tertium poftulatum. Hic porrd
circulus e/f/g,cim in codem fit plano in quo & recta asb, fitq; finitus, cadem verd
a/b/infinita,& dirempta ab interuallo c/dfubtendet propterea idem e/f/g/circulus
- partem ipfius a/b,egredietiirg; eadem a/b,retacirciife-
L rentiam l;rﬁus e/frg/ circuli,candémque circunferétiam
‘ egrediendo fecabit.Secetigitur in e/& f7punétis:diuida-
, e turg; recta & fubtenfa e/f/bifariam,in pun€to quidem h,
B per decimi propofitionem.& conne&tantur tandem cse,
3““‘“9 proo o A\ »c/hjatg o/frete,per primum poftulatli. Dicoitag;re
i CW' &i c/hyperpendiculariter incidere fuper datd,rectd asb.
- Quoniame/h/ zqualis eft ipfi b/f, pet conftructionem:
/by verd dirimens c/e/f triangulum, verique communis. Binz igitur c/h/& hres
trianguli c/hve, duabus /by & h/f trianguli c/h/f funt altera alteri zquales: bafis
quog; e, bafi c/frzqualis, per dccimam‘c’luintam‘diﬂinitioncm. Acquus cft igitur
angulus 'hve,angulo ¢/h/f/fub zquis lateribus cétento, per oftaud propofitioné.

12
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Rea ergoc/h/confiftens fuper dats rectam lined a/b,2quales verobigsfacit angu
los:ergo re€tos.Et proinde c/h/perpendicularis eft fuper a/b,per decimam diffini-
tionem.Super datam itaque re€tam lineam infinitia/b,a dato punto c/quod in ea
non eft,deducta eft perpendicularis ch.Quod feaffe oportuit.

’

( > Owdon s Pectsais ). . _ _
W S = &p Wb iar” (uGap sadBore ywriced’ woifly Wror dils 8gBixg,R duaip Sgdeds lotey arasiod.
Theorema - 6, Propofitio 13. .

13 ( ‘ Vmre&alinea fuper reGtam confiftens lined angulos fecerit:

aut duos rectos,aut duobus rectis zquales-efficiet.

OR O N T I VS. @Incidatinquim a/b/reta,fuper rétam c/d,efficiens angulos
ab/o& ab/d. Anguliitaque 2/b/c/& absd,aut funt zquales adinuicé,aut inzqua-
les.Sizquales,ergo rc&i,‘Pcr decimam diffinitioné:prima igitur pars vera. Quod
fiinzquales exuterint ipfi a/b/c/& a/b/danguli,vtpote,a/b/c/recto minor,& code
reto maior a-b-d: dico nihilominus eofdé angulos a/b/c/& a/b/d,fore binis rectis
angulis zquales.Quoniam a/b/c/&a/b/d/anguli funt inzquales:non cft igitur a/by
reta,perpendicularis fuper re€tam c/d, per conuerfam ipfius decim= difhnitionis.
Excitetur ergo fuper data rea lineac/d,i dato in eapunéto b, perpédicularis br ¢,
per vndecimam propofitionem.Diuidet itag; re¢ta b/e/angulum a/b/d/ reéto ma-
jorem:necnd reéta a/b,ipfum angulum e/b /c/reétii,maioremacutoar brc. Acquus
eft igitur angulus e/brc, binis angulis a/b/c/& a/b/e. communis adijciatur angulus
L e * esbsd.biniitag; anguli e/b/c/8& e/b/d,tribus angulis, hoc
a eft a/b/c,a/bre,& e/brd,funt zquales, per feciidam com.
munéfentétiam.Angulus rurfum a/b/d,2quus cft duo-
bus angulis a/b/e/ & e/b/d. communis addatur angulus
c _4  a/bsc.Duoigitur angulia‘b/c/&arb/d, tribus angulis,
-k vtpote,a/b/c,a/bre,& e/b/d,funt per eandéfecundicom

muné fententif zquales.A tqui monftratii eft,g & angulie/b/c/& e/b/d,eifdem tri-
bus zquantur angulis . Anguli porrd qui eifdem funt zquales angulis, adinuicem
quog; funt zquales, per primam cdmunem fentétiam.Igitur angulia/b/c/&a/b/d,
duobus ¢/b/c/& ¢/b/d funt zquales . SGt autem per con-
abe. ftruftionem angulie/b/c/& e/brd/recti. & duo igituran-

:?,ﬁ', ::2 ::ﬁ’. gulia’b/c/&a/b/d, binis funt retis zquales, Idem etid

oftendetur, vbi a/ b/ ¢/ angulus, fuerit maior ipfo a/b/d.
Cam igitur re@a linea,{uper reGtam confiftens lincam,
g angulos fecerit:aut duos rectos,aut duobus rectis zqua-

les efficiet. Quod oportebat demonttrare.
..., Oudgnpa g, Pedhare  1y. |
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Theorema =, Propofitio 14. ‘
14 S I ad aliquam re€tam lincam, atjuc ad eius ﬁun&um.duz res
NG &zline# non ad eafdem partes duéte, vtrobique duobus res
&is angulos zquales fecerint: ipfe in dire@tum recte linez adins

uicem erunt.

ORONTIV S.€Ad datam enim reftam linean ub,atqoea'déiu;nr?néf“ﬂi
i
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b,duz re@z linez b/ ¢, & bd, altcra quidem ad lzuam c, reliqua verd ad dextram
parté d/conueniétes,angulos efficiant a/b/c/& a/b/d, aut retos,aut duobus reétis
zquales. A iopropterea,re€tam lineam b/d,in dire&um ipfius b/c/fore coftitutam,
Deméfiratio hoc eft, vnam candémg; re€tam efficere lined.  Nam fi reta bsd,non fuerit in di-
ab impoffibill pe 4y jpius brc/conftitutazproduéta b-cin continui re€timg;,ab ipfo b/verfuse,

. per fecndum poftulatum,non cadetipfa b/e/cum b/d. Cadat crgo(ﬁ poflibile fit)

inter +b/& bsd. Reta igitur a/b,incideret fuper retam ce/ad angulos a/b/o&

a a/bre,aut rectos, vel duobus rectis zquales,per decima-

‘tertiam propofitioné.A tqui duo anguli a/b/cs & absds

aut recti funt,aut binis itidem retis zquales,per hypo-

: . ¢ thefin.Anguliitag; a/b/c/&a/b-d,angulisab/c/&asbre,

£ ——J———u4d forent per primam communé {ententii zquales.Dem-

pto igitur communi angulo a/b/creliquus a/b/d- reli-

uo a/bre,peér tertiam communé fententiam zquaretur,maior minori,hoceft,totd

?uz patti:quod per nonam communem fententiam eft impoffibile.Idem quog; de-

ducetur inconucniens,fi producta bse,detur incidere {ub ipfa b/d.In direétum eft

igitur b/d/ip(i bc.quod demonftrandum fuerat.Siad aliqui igitur re€tam lincam,
atq; ad cins piictum duz retz lincz,&c.vt in theoremate. .
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Theorema 8, Propofitio 15.
I duz re&t= linez fe adinuicé fecuerint:angulos qui circa vers
) ticem funt zquos adinuicem efficient.
O RO NTIV S.€Secent feadinuicem binz reétz linez a/b,& c/d,in pii¢to qui-
deme:dico quod angulus a-e/c,zquus eft angulo bse/d,circa e verticem pofito.ln-
cidit enim rectac’c /in re@am a-b,efficiens angulos a‘e/c/& c/e/b/duobus rectis
zquales : per decimamtertiam propofitionem.Rea infuper bre/ incidens fuper
“re€tam c/d,facitangulos c/e/b/& bre/d binis itidem re-
: &is zquales:per cidem decimamtertiam propofitioné.
, Anguli porro qui eifdem,vtpote binis rectis zquantur:
y \ P & hi quogs funt adinuicem zqualcs, per primd commu-
) _nemfententiam.Et duo igituranguli ase/c/& c/e/b,duo-
bus angulis ¢/e/b/&bre/d, funt 2quales. Dempro itaque communi c/e/bireliquus
asc/crreliquo bresd,per tertiam communem fentétiam cft zqualis.Simili difcurfus

monftrabitur,g angulia‘c/d/& c/e/bfunt #quales adinvicem. Si duz igicur rectz -

hincz {e adinuicem fecuerint,angulos qui circa verticem funt, 2quos adinuicem effi
cient.Quod oportebat oftendere. Corollarium,

@Hinc manifeftum cft,quotlibet retas lineas in codem piicto fefe adinuicem in-
terfecantes,angulos cfficere quatuor reétis 2quales.
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| © Theorema o, Propofitio 16.
OMnis tridguli vno latere produéto,exterior angulus verifgs
interioribus & ex oppofito maior eft.
O RO N T 1V s. [Efto datuma/b/c/tridgulum, cuius vaum latus,vepote bre,
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producatur in dire€tum ad punétum vig; d, per fecundum poftulatym. Aio itaque primademon
primum,exteriorem angulum a/c/d,maiorem efle intrinfeco & ex oppofitobra/c. fratisispars.
Secetur enim a/c/bifariam in pii€to ¢,per decimam propofitionem:&connectatur :
b/e/refta,per primii poftulatum. quz per fecundum poftulatum, extendatur in di-
reGum verfus fifecetirg; reéta cj/zqualis ipfi be, per terti propofitionem. tan-
dem connctatur reta of,per idem primi poftulatum. Cium igitur a/e/fit zqualis
c/c,& bre/ipfi e/fitidem zqualis,per conftru@tionem:binz itags a/¢/& e/b/trian
li a/e/b,duabus cre/ & C/f/trianguri c/e/f, funt altera alteri zquales.& zquos adin.
: vicé efficiunt angulos ase/b/& c/e/f, per decimamquin.
2 £ tam propofitioncm,nempe qui circa e/verticem. Bafis
‘\c igitur a-b,bafi c/f/eft zqualis:& triangulum a‘e/b,zqua-
/l/ le triangulo ce/fatque reliquus angulus brase,reliquo
. \/c & c/C/f/xglualis, per quarti propofitionem. Angulus por-
]

16 a/c-d,maior eft angulo a/c/f,per nonam communcm
\ fentétiam:quapropter & ipfo b/a/c/angulo maior.zqua-
\ les enim anguli,eiufdem {unt 2qué minores. Dico in- Secunda pans

h & foper,qudd idem angulus a/c/d,maior eft a/b/c/angulo.

Diuifa nang; b/c/ bifariam in punéto g,& connexaa g/

reta,productiq; ipfi a/g/zquali g/h,connexa item c/h,atgs tandem productaasc/

in k,per nunc exprefla poﬁtﬁata,dtataifq; propofitiones:haud diflimili difcurf{u col-

ligemus, angulum a/b/g,2quum effe angulo g/c/h. Et quoniam angulus b/c/k,an.

gulo b/c/h/maior eft, per noni communem fententis:crit & idem angulus b/c/k/

1pfoa b/c/angulo maior.Acquus eft autem a/c/d-angulus ipfi b/c/k,per decimam-

quintam propofition&:& angulus igitur a/c/d/eodé angulo a/b/c/maior eft.Omnis

itag; trianguli vno latere producto, exterior angulus vtrifg; interioribus & ex op-
pofito maior eft.Quod etat demonftrandum. ‘
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Theorema 10,  Propofitio 17.

17 Mnis trianguli,duo anguli duobus rectis funt minores,oms
nifariam fumpti.

ORONTIVS. Sit triangulum a/b/c. Dico in primis,duos angulos a/b/c/&

a/b,ducbus reétis effe minores. Producatur enim b/c/latus in dircGum vig; ad Precipusofid
pun&um d:per fecundum poftulatum. Exterior igitur angulus a/c/d,maior cftin. “°°* P

teriore & ex oppofito a/b/c,per decimamfextam propofitionem. A ddatur vtrique

corundem angulorum communis a/c/b. Duo igitur an-

A gulia’b/c/& a/c/ b, duobus angulis a/c/bs & asc/d/ funt

minores , per quartam communem fententiam. Anguli

porrd a/c/b/&a/c/d,ducbus reis funt zquales,per de-

b c 4  cimamtertiam propofitioné.Et duo igitur angulia bre/

& a/c/b,eifdem binis reétis funt minores:ijdem nang; an
guli,zqualium angulorii zqué minores exiftunt. Nec diffimili via,angulib/a/c/ De ceterisan
&a/c/b,duobus itidem reétis oftendentur effe minores:necnona/b/c/& cab/angu gulorum com

. li,producoa b/vela/c/latere.Omnis itag; trianguli,duo anguli duobus reétis funt -
minores,omnifariam fumpti.Quod expedicbat demonitrare.
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Theorema 11, Propofitio 18.

Mnis trianguli maius latus,fub maiori angulo fubtenditur.

O RO N T 1VS.€Sittriangulum a/b/c:cuius lacus a/b,maius fit a/c/late-
re.dico quod a/c/bsangulus,maior eft angulo a/b/c.Secetur enim 4 maioria b, ipfi
mirori a/ ¢/ zqualis, per tertiam propofitionem : fitg;illa a/d. & conne€tatur c/d
recta,per primum poftulatum.Diuidit itaque recta ¢/d/triangulum a/b/c,& angu-

y lum proptereaa’ c/b . Maior cftigitur angulusa/ ¢/ b/
~ angulo a/c/d, per nonam communem fententiam . Ipfi
‘ porro a/c/d angulo, zquus eft angulus a/ d ¢, per pri-
o ' mam partem quintz propofitionis : funt enim per con-

v ¢ ftrutionem a/c/& azcr/latcra adinuicé zqualia.Eta’c/b/

igicur angulus,maior cft angulo a-d/c. Angulus rurfum
ad/c,maior eft interiore & ex oppofito d/b/c,hoc eft a/b/c/ angulo,per decimam-
fextam propofitionem. Multo maior igitur eftangulus a‘c/b, ipfo d/b/c/eu abres
angulo.quod enim maiore maius eft, a fortiori videtur cffe maius. Omnis itaque
trianguli maius latus, fub matori angulo fubtenditur.Quod demonftrandum fuf-
ceperamus.

&
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Theorema 12, Propofitio 19.

Mnis trianguli maior angulus, fub maiori latere fubtéditur.

ORONTIVS. €Sit rurfumasb ¢/ triangulum, habens angulum a‘c/b,
maioréangulo a/b/c. Ato verfa vice,g latus a/b, maius eft ipfo latere ac.Sinang;
abslatus,non toret maius a/c:eflet igitur vel eidé a/c/zquale,vel co minus.Acquil
porro né et a/b/ipfi a/c:quonii anguliasb/c/&a/c/b, per quintam propofitionem,

a forét adinuicem zquales.{unt autem inzquales, per hy-

: pothefin.non eft igitur a/b/latus,zquale 1pfi ac.Neque

ctid minus eftasb, codemarc/latere: efletenim angulus

a/c/b, minor angulo a/b/c, per anteccdentem decimam

¢  ofauam propofitionem. hoc autem aduerfatur hypo-

, thefi.Igitur a/b/latus,né eft minus ipfoa/c/latere. Ofté-

fum cft auté,qudd nec cidem zquale. maius eft igitur ipfum latus a/b,eodem a/cs

Jatere. Omnis ergo trianguli maior angulus,{ub maiori latere fubtenditur.Quod
demontftrare fuerat operzpretium.

Ohgnpax iy,  Pedbals k.
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Theorema 13, Propofitio 2o.

OMnis trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodo-=
cunque aflumpra.

O RONTIV S.€Efo datumasb/c triangulum.Dico primiim, duo latera a/bs
& a/c,fore majora reliquo b/c. Producatur enim per fecundum poftulatum, recta
c/vin directum,vque ad pun@tum d:fecetdrq; a/d/reta,zqualis ipfi a/b,per tertia
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propofitionem.& conneétatur b/d recta,per primd poftulatum. Ciim igitura/b,
fic &qualis ipfi a/d,per conftructionem:qui ad bafin bs/dfunt anguli,zquales adin-
uicem erunt, per quintam propofitioncm, vtpote,ab/d, ipfia/d/b.Angulus porrd
d/b/c,maior eft angulo-asb/d, per nonam communem fententiam: igitur & angulo
a/d/b/maior. T riangulum igitur d/b/c,habetangulum d-b/c/maiore angulo b/d-c.
o * Omnis aut€ trianguli maior angulus fub maiorj latere
d T fubtenditur,per decimamnonam propofitionem.maius
' a * eftitag; d/c/latus,ipfolatere d-b. Atquilatusd-c, zqud
o\ / \ eft ipfis a/b/ & asc/lateribus: data eftenim a/d, ipfiasb,
Y ~.c =*qualis, & vtrique iungiturac. Duo igitur lateraa/b/&
a/c,funt maiora reliquo b/c.Similiter oftendemus,quod
ab/&b/c latera,maiora funt reliquo a/c:atq;a/c/& /b, reliquo ab, itidem maiora.
Omnis itaque trianguli duo latera, reliquo funt maiora, quomodocung; affumpta.
Quod oportuit oftendere.

©dgwpr iy - Peibaie K.
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. Theorema 14, ~ Propofitio 21.

I trianguli 2 limitibus vnius lateris, binz re@z linez intror-
S {fum conftituantur: quz conftituuntur, reliquis trianguli bi-
nis lateribus minores quidem erunt, maiorémque angulum con-
tinebunt, : '

OR ON TV S.q[Intriangulo enim a/b/c,i limitibus lateris bc, duz reétz li.
nex d/b/& d/introrfum,ad punétum d, conflituantur. Aio itaque primum, ipfas Prime partis
d/b/& d/c/ lineas re@as, minores efle reliquis a/b/& a/c/lateribus. Producta nang; oftenfio.
c/d,quoufq; fecet fatus a/b,in punéto quidem e,per fecundum poftulatum: erdie bi.
na latera a/e/& a/c/tridgulia‘e/cymaiora reliquo e/c,per vigefimam propofitioné.
Addatur ipfis a/c/& a/catq; ipfi e/c, communis e/b. & compofitaigiturabs &asc/
latera,ipfis e/b/& e/c/lateribus, per quartam cémunem
{ententiam,erunt maiora.Bina rurfum latera e/b/& e/d/
trianguli ¢/b/d,funt maiora reliquo b/d,per eandem vi-
gefimam propofitioné.A ddatur ipfis inzqualibus, com-
munis d/c.ergo bina latera e/b/& e/c,binis d/b/ & d/c/li-
“neis rectis funt maiora,per candem quartam cémunem
¢ ' - fentétiam. Oftenfum eft autem, quod a/b/& asc/ latera,
- eifdem e/b/& ¢/c/Aunt maiora.Multd igitur maiora funt
eadem a/b/& a/c/latera, ipfis d/b/& d/c/lineis rectis, a limitibusi/& < introrfum
conftitutis. f Dico praterea, quddangulus b/ d’ ¢, maior eft angulo b/a/c.Trian- Secundapars
li enim e/b/d, exterior angulus b-d/c, maior eft interiore & ex oppofitob/e/d:
idem quoque angulus bre/d, interiore & ex oppofito e/a/ ¢, ipfius a‘e-c/ trianguli
maior,per decimamfextam propofitionem.Longé itaque maror eft angulus b d-c,
'ipfo e/a/c.hoc eft,bas crangulo. Igitur fi tridguli 2 imitibus vnius latetis, bine
retz linex,& quz fequuntur reliqua,vt in thcoremate. Quod demonttrare opor- -

tebat.
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Problematis
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Problema s, Propofitio 22, :
X tribus rectis lineis,que funt tribus datis retis lineis zqua-
les,triangulum coftruere. O“Portct autem duo larera, reliquo
efle maiora quomodocunque aflumpta : quoniam triangulibina
latera guomodocunque a.{fumpta,rcliquo funt maiora.
ORO
tionatz,vt duz quomodocunque affumptz,fint maiores reliqua:vtpote,a-& b/ipa
G,atq; b/& c/ipfa a, denique a/& tvipfa b/maiores.Oportet enim ipfius trianguli,cx
tribus rectis lineis,qu funt tribus datis zquales,céitrucndi duo latera,reliquo efle
maiora,per vigefimam propofitionem. Aflumatur itaque recta quzdam linea,ex
altera parte puncto d/limitata:infinita verd fecundum reliquam.a qua fecétur tres

rectz linez, ipfis datis fingulatim zquales,per tertiam propofitioné: d/e/quidem.

zqualis ipfia, ¢/f/autem ipfi b,& £/g/ipfi c.Et centro e,interuallo auté e/d, arculus
defcribatur d/h/k:centro rurfum £,& interuallo f/g,alius defcribatur circulus g/h/l,
per tertium poftulatum.Et quoniam circuli d/h/k/& g/h/l,in eodem {unt plano,&
e/frre€ta,ab vnius circuli centro,ad centrum alterius producitur:neceffum eft, eof-

22

T 1V S.Dentur ergo tres linez recte a, b,& ¢, adinuicem ita propor- -

demcirculos d/h/k/& g/b/l/fefc mutuo interfecare.S1 nanque minime fe fecarent,

N\ &a e/f7ipfi bs zqualis,vtriufque crculi femidiametrum
Py neceflariocontineret. quapropter & duarum rectarum
‘a/& c/magnitudiné.Effet enim e/h-pars ipfius e/f,xqua-
lis d/e,& proptereaipfi a:pars quoque h/t,ipfi f-g, &1pfi
_ ergo c/zqualis.quemadmodim ex decimaquinta diffini
tione,& prima cémuni fententia deducere vel facilé eft. Bina ergo triguli latera,
effent zqualia reliquo:contra datam hypothefin,& vigefimam propofitioné. Lon-
ge item maius inconueniés fequerctur:vbi circuli ipfi vtcunque diftare ponerétur.
Secat igitur circulus d/h/k,circulum g/h/l.efto fehionum altera in punéto h: & ¢6-
nectitur retz c/h/&h/f,per primum poftulatum. Tric
—8— p = anguliieft igitur e/h/ f:dico quod ex tribus reétis lineis
cég':u&ﬁ,quz funt tribus datis zquales.Cium enim pun
~ &um c/ficcentrum circuli d/h/k:equalis eft d/e/ipfie/h,
per decimamgquintam diffinitioné. ipfa porro d- ¢, fecta
eft zqualis ipft a. Binz igitur, hoc eft a/& e/h, eidem re-
&= d/c/funt zquales:quapropter & zquales adinuicem,
y per primam communem fententiam.c/f/autem, ipfi b
data eft zqualis,per conftru@ionem. Rurfum quoniam
punctum f,centrum eftcirculi g/h/l:equalis eft £/hipfi f/g,per candem decimam-
quintam diffinitionem. ipfa autem f/g, {c&a eft zqualis ipfi c.Ergo fh/ &, eidem
t/gAunt zquales:igitur & zquales adi‘x,muiccm,pcr candem primam cdmunem fen-
tentiam. Tres igitur recz linez e/h,c/f,& f/h,teibus datis a,b, & c,funt adinuicem
zquales:& conftituunt triangulum ¢/h/f.  Ex tribus igitur reétis lincis e/h,e/f, &
f/h,quae tribus datis,hoceft,a,b,& c,funt zquales,céftructum cft triangulum ¢/h/f.
Quod faciendum fufceperamus. ‘

®

. {edfefe adinuicem tangerent,vtpote in punéto h:ticre. -
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- Problema o, Propofitio 23. |
23 D datam re&tam lineam,ad datimque in ea punétum, dato

angulo re@ilineo,2qualem angulum rectilined conftituere.

ORONTIV S,ESit datareta linca a/b,& datum in ea pyn€tum b,retilineus
porro angulus c/d/e:cui receptum fit, ad datum pun&qm b,.datz reétz lincg ahb,
«quum angulum re@ilineum conftituere. Sufcipiatur itag; in c/d/recta contingés Fioure conll
punétum,fity; illud cin d/e/quoque reta,contingens punctum, & illud fit e.cone- it :
Gawur deinde reta ce, per primum poftulatum.Ex tribus denig; lineis rectis ab,
b/, f/a, qu fint tribus datis,hoc eft,ipfius c/d e trianguli lateribus zquales, vt-
pote a/b/ipfi /d,& b/f/ipfi d-e,atque f/a/ipfi e/c,triangulum coftruatur a/bA, per
1 prcedeté vigefimifecunds propofitioné. Dicoanguli
-+ a/bsfzquil fore ipfiangulo datoc/de. Cam enim binz fk(’g:‘;‘i‘: pros
linez re&tz a/b/& b/f/ttiiguli a/b/f,duabus lineis rectis o
od/& dsestrianguli ¢/d/efint altera aleeri zquales,bafis
quoque a/f,bafi c/e/per conftructionem 2qualis:erit an-
gulus a/b/fangulo c/dse/fub zqualibus reétis lineis con
, . tento,per oftauam propofitioné, zqualis. Ad ditameer-
go lincam reétam a/b,& datum in ca punétil b,dato angulo reétilineo ¢/d/e,zqua-
lis angulus retilineus a/b/f/conflitutus eft.Quod fecifle oportuit. o
Otdgupa iy Peibecis  xdl. ‘
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~ Theorema 15, Propofitio 24. :
24 S I bina eriangula,duo latera duobus lateribus zqualia habues
rint alterum alteri,angulum verd angulo maiorem fub zquis

redtis lineis contentum:bafin quog; bafi maiorem habebunt.

ORONT 1V S.@Sintbina triangula a/b/c, & d/e/f, habentia duo latera duo-

bus latcribus alterum alteri 2qualia,vtpote,a/bripfi dve,& a/c/ipfi d/f: fit'que an-

ﬁlﬂus qui ad a, maior angulo quiad d/ fub zquis lateribus contento. Aio 1taque, ,
afin b/c/trianguli a/b/c,maiorem effe bafi e/f/tridguli d/e/f. Quoniam angulus csgruio fis

b/a/c,maior eft angulo ¢/d/fper hypothefin:ad datam ergo lincam retam e¢7d,ad gur= generas

datdmque in ea punéti d,dato angulo retilineo b/a/c,zqualis angulus retilineus *

conftituatur e/d/g, per vigefimamtertii propofitionem.Vtrigs demum a/c/ & df,

xqualis ponatur d/g,per fecidam aut tertiam iropoﬁtioncmxéng&antﬁt ; reCtz

e/g & g/f,per fecidum poftulatd. Erantitagsbina lateraa/b/& a/'c/triigu‘}i abre

xqualia duobus lateribus d/e/& d/g/triangult d/e/gsalterum alteri:& qui fub eifdé

lateribus continentur anguli adinuicem zquales,per conftru&tionem. Bafis igitut

2 4 brsc, bafi e/ g, per quartam propofitionem eft zqualis.
- A @ His ita premiflis,quoniam triangulorum adinuicem
VAR ' comparatorum, varia contingit habitudo:poterit itaque
-/ o\ \ reta e/g,diuerfis incidere modis,vepote, autin directd
— L ipfius e-f, aut fupra,vel infra.Cadat crgo primum in fe- primus infes

 €tam e/f,vtin hac prima figurz difpofitione. Jgitur cum readimodus,
c.j-
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in triangulod/e/g,ab angulo qui ad d- in oppofitum la-
tus e/g,reta producatur d/f,diuidés tum ex hypothefi,

. tum cx conftructione ipfume/d/g/anguli:dividetquog; *

ipfa df, bafin e/ g, in pun&o quidem f. Eft itaque bafis
ra L —— e/, pars ipfius ¢/ g: & propterea ipﬁ! ¢/g, maior.ecadem
C ¢/f,/per nonam communcm fententiam.Ipfi porrd e/g,

zqualis oftéfa cft b/e:& b/evigitur bafis,maior eft bafi ¢/f,per conuerfam fextz c6-

Secundus mo munis fentétiz interpretationem.ql Quod fie/g/rea inciderit {upra e/, velutin
dus. feciida figurasfict eriangulil e/f/g,ex tribus bafibus céftitutum. Et quonid triangu
li d/frg,latus d/f/lateri d/g/cft zquale : zquus erit & d/f/g/ angulus, angulo d/g/f,

per quintam propofitioné. Atqui d/g/f/angulus,maior eft angulo e/g/f,per nonam
communem {ententiam:& d/f/g/itaq; angulus,maior erit codem angulo e/g/f, per

candem fextx communis fententiz conuerfionem.A ngulo rurfum d/f/g,maior cft

; : lus e/f/g,népe totus fua parte:& proptereaipfoan-

- an

- 7 4 guF:c/g/f/untb maior. Omnis porrd tridguli maiusla

' tus,{ub marori angulo fubtenditur, per decimamottaui

propofitioné&:maior eft itaq; e/g,ipfa e/f/recta. Praoften-

- {um eft auté ¢ & b/c/ipfi e/g/coxquaturbafis ergobrc,
Terti?modus b

bafie/f/confequenter eft maior. Clim auté e/g/fub ea-

‘ ¢ deme/fvein tertia figure difpofitione,ceciderit:idéctid
concludetur. Namin triangulo d’e/g,3 limitibus lateris de,binz reétz linez d/f7.
& e/f/introrfum conftituentur:erunt itaq; d/f/& c/f/reliquis ipfius trianguli lateri-

bus d/g/& e/g/minores,per vigefimamprimam propofitionem. Subductisergo
d/f/& d/g/inuicem zqualibus:qua relinquétur eruntpa- .

latera duobus lateribus 2qualia habucrintalterumaalte-
ri,angulum vero:&c.vt in theoremate.Quod oftendere
fucrat operzpretium.
Oedpnpa sy Pgaotars.  Ke. :
och Ao Tplyeave mie fbo @Aweis miie fuai @hweais 1Geg {xy taeTigap aTior, Thi
P, Cdap i aiis Paavws peZome Ixyynod ThY puniap g yovied’ pelow i This Kb F T
cwpivdadp Touex0 A ) '

a d . . .
riter inzquales, ¢/g/ quidem maior ¢/f. Ipfi porrd c/g,
- ‘ xqualis méftrata eft brc:cocludes ergo turfum,b/c/ba-
) - fin fore maior€ipfabafic/f. Igitur fi bina tridgula,duo
- C
. l;/

~ Theorema 16,  Propofitio 25.

I bina triangula duo latera duobus lateribus zqualia habue=
S rint,bafin vero bafi maiorem:angulum quog; fub 2qualibus
rectis lineis contentum,angulo maiorem hlcbunt.

- O RON T1V S.@Dentur inquim bina triangula a/b/c/& d e/f/, habentia duo
lateraa/bs&asc, duobus lateribus d/e/& d/f/zqualia aleerum alteri ,vtpote,a/b/ipfi
/e, & a/c/ipfi d/ficfto auté brc/bafis,maior ipfa ¢/f Aio verfa vice,angulum brarc,
angulo e/d/f/efle maiorem.’ %xom’am angulus bra/c/non potett in primis zqua-

a lis effe angulo c/d/fibafis enim b/c,bafi c/f/per quartam
propofitionem foretzqualis. Eft autem brc/bafis, maior
ipla ¢/f, per hypothefin. Neg; rurfum angulus b/asc,

. minor erit codem angulo ¢/d/f: quonii bafis b/c, minor
b ¢ &——'¢ itidem foretbafi e/f,per antecedenté vigefimamquartd

25
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propofitioncm.Atquidata eft maior:non eft igitur angulus bra/cipfoe/d £ angulo
minor.Patuit auté g nec cidem zqualis:ergo maior.  Sibina igitur triangula duo
latera:& reliqua, vt in theoremate.Quod crat demonftrandum.
oubprpe 15 Poibeos  xs. 7
Ap Mo Tpirere mis dilo ywvies s dual yavioas i@s xn iearipap earipn, nod i
wAwelp g wAwEE owp ,imo This A is ioaus povious, § Thi Kz rdvouGey Kzd
piap T icwp yonbpuod mie Novirds whewpds s Noimreig @Awgadg oo 168 ationy inaerio
exyed T Noiwip Jeoricey 7 Nurf puwvi.

- Theorema 17, - Propofitio 26,

26 S I bina triangula,duosangulos duobus angulis alterum alteri
aequalcs habuerint, vnimg; latus vni lateri-zquale,aut quod

21111'5 adiacet angulis, aut quod fub vno zqualium anFulorum
{fubtenditur:reliqua quog; latera reliquis lateribus zqualia alcerd
alteri, & reliquum angulum reliquo angulo zqualem habebunt.

O RO NTIVS. Sintduo triangula a/b/c/ & dre/f, habétia duos angulos qui

ad latus b/c, duobus angulis qui ad latus ¢/f/ alterum alteri zquales,vtpote,a/b/c/

ipfi d-e/f,&asc/bripfi d/fre,vnum przterea latus vni laterizquale: primé quidem
- quod zquis adiacet angulis,hoceft bre/ipfi e/f. Dico propterea,quod & reliqua la- Prime partis
tera reliquis lateribus alterum alteri habebat zgualia,a/b/quidcm ipfi d/e,& aes gx"“‘f_i?;:’f;,
;'gﬁ d-f: atq; reliquum angulum bra/c,reliquoe/d/f7 zqualem.  Si nang; a/b/non pothefilates

erit zqualis ipfi d/c:altera earum maior erit,vtpote a/b.poterit igitur 3 maiori fum.

asb,fecari,ipfi d/e/minori 2qualis, per tertid propofitioné. Abfcindatur ergo,fith;
b/g:& connetatur c/g/reéta,per primum poftulatum.Bina itag; latera g/b/& brer.
trianguli g/b/c,duobus latcrigus d/e/& e/t/trianguli d/e/f,eruntalternatim zqua.
lia:& qui ad b/& e/fub zquis lateribus continentur anguli,adinuicem zquales,per
hypothefin. Bafis igitur ¢/g,bafi d/f,& reliquus angulus g/c/b/reliquo quiad f(fub
quo latus zquale ('Ebtcnditur)crit per quarti propofitionem zqualis. Eidem por-
roqui ad-f/angulo,zjuus cftangulus a/cxb,pcriypothcﬁ n.duo igitur angulia/c/b/
& g/c/b,cidem qui ad f/angulo crunt xquales:& propterca zqualesadinuicem,per

s primam communem {ententiam. totus itaque angulus,
{uz parti zquabitur:quod per nonam communem fen-
tentid eftimpoflibile. Non et igitur a/b/maior ipfa dve.

’ : .

fimiliter oftendetur,quod neq; minor.crgo zqualis- E¢

d quonii b/cipfie/f/per hypothefin eft 2qualis:bina ided
latera a/b/&b/c/tridgulia/b/c,duob® lateribus dre & e/frtridguli dre/f,funt 2qua-
lia alterum alteri:& zquales qui ad b/& e/comprehendunt angulos,per hypothe-
fin. bafis itag; asc,bafi d/f(feu reliquum latus,reliquo lateri)atg; reliquus angulus
brasc,reliquo e/df, per quartam propofitionem zquatur. @Sint auté qua {ub al- 23‘:‘:3&5
tero zqualium fubtenduntur angulorum latera adinuicem #qualiadcilicet a/byipfi fecada hy
d’e.Aio rurfum,quod & reliqua latera,reliquis lateribus habebunt zqualia,alterii thefi laters.
alteri,vtpote a/c/1pfi d£,& b/c/ipfi e/fatque reliquum angulum qui ada/ reliquo

qui ad d’zqualem. In primis enim,fi b/c/non fuerit zqualis ipfi e/f,altera maior

eritiefto verbi gratia e/f.poterit ergo ab eadé maiori e/f,fecari zqualis ipfi minori

bsc,per tertid propofitioné. - Secetur itag;,& fic ¢/h:conneatirg; d/h/recta,per

primum poftulatum. Erunt igitur bina latera a/b/& b/ trianguli a/brc, zqualia

cij.
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duobus lateribus d/e/& e/h/triangulid/e/h/alterum alteri:& quiad b/& e/fub eifdé
quis [ateribus continentur anguli,{unt per hypothefin adinuicem zquales . Bafis
ergo asc,bafi d/h: & reliquus angulus a/c/b,reliquo d/hve(fub.quibus zqualia fub-
tendiitur Jatera)per quartam propofitioné zquabitur. Angulus porrd d/fre,cidem
angulo a/c/b,per hypothefin eft zqualis. duoitag; anguli d/f/e/& d/hre,eidem an-
gu%o guiad c/erunt zquales:& zquales proptereaadinuincem,pet primam cdmu-
ar a nem {ententiam.In trianguloigitur d/£/h;produéto f/h/
‘ latere, exterior angulus d-h- e, interiori & ex oppofito
d/f/h/ zquabitur angulo: quod per decimamfexta pro-
pofitioné eftimpofiibile.Non eft igitur ¢/f,maior bc.fi-
" \e ¢ ¢ mili difcur{u monftrabitur,g nec minor.zqualis eft igi
o - tur b, eidem ¢/f. eftauté & a/bripfidre/ per hypothe-
fin zqualis. Binz igitur a/b/& b/c,duabus rurfum. d/e/& e/fAunt zquales alteraal-
teri:& 2quos adinuicem per candem hypothefin capiunt angulos.Reliquum ergo
latus a/c,reliquo d/f,hoc eft bafis bafi,atq; reliquus angulus qui ad a,reliquoquiad
d,tefpondenter zquatur,per (zpius allegatam quartam propofitioné. Ergo fi bi-
na tridgula duosangulos duobus angulis alterum alteri zquales habucrint:& qua
" fequuntur reliqua,vt in theoremate.Quod oportuit demonftraffe.

: ©ubgnpe  wy. . Dedbaig Ké. ,
Apég R0 ivdaeeo’ LubBe  pnf i@ o5 haBAE pwiioo’ Toves GRiNoug TiE, moep Ry
Ao toovTou aRihoae i tGou, -, o

Theorema 18, Propoﬁtio 27,
A I in binas reftas lineas rea incidens linea, alternatim an-
gulos zquos adinuicem fecerit:parallele adinuicem ipfe re-

&=z linez erunt.
O RO N T1V S.€Sintbinz re¢tz linex a/b,& c/d,& in eas incidit e/freta, ef-
ficidtq; ajternos angulos a/e/f/& e/f/d/zquales adinuicem.Aio qudd a/b/recta, pa-
rallela eft ipfi c/d. Sinang; minimé forent parallelz:produétz tandem inaliqua
parte conuenirent,per conucrfam vitima difhinitionis.Concurrant ergo(fi poffibi-

lefit)ad partes b, d, in pun@o quidem g.  Efficietur itag; triangulum e/f/g, cuius
exterior angulus ase/f,interiori & ex oppofito e/f/g/zquabitur:quod per decima.

fextam propofitionem non videtur effe poffibile.Non céueniunt igitur ab, &c/d,
* ad partes b,d. neque fimiliter ad partes a,cidem nig; fe-
' ~ queretur inconueniens. Quz autem in nulla parte con-

A \°\ 5@ ueniunt,per vltimam diffinitioné exiftunt parallelz.Igi-
\

<% wrasb,parallelacttipfic/d.  Siinbinas ergo rectas li-
neas:& quz fequuntur reliqua,vtin theoremate.Quod
erat oftendendum. :

exbenpn 10y Peddeore N,
Ap s Qo tubeoro’ (G ¢ peniffaove, Tho ixTds ywviaep 78 oiTde Kotk ETevOwTiop Kord LEB?
at vk prign owp awifyh WsoiTds @ adi o dumd plgn daipdebaig ioves i, mocgd-

Ashot R iNous Yoovron ock tvb&ac.

: Theorema 19,  Propofitio 28.

I inbinas rectaslineas retaincidens linea,exteriorem angus=
Y lum interiori & oppo’ﬁto ad eaf{dem partes zqualem fecerit,

X

27

28



LIBER L - 3

aut interiores 8 ad eafdem partes duobus rectis ¢quales:parallelg

crunt adinuicem ipfz rectz linee.

ORONTI1VS. €Sint rurfum binz linez a/b,c/d:& in eas incidens e/f/reéta,

cfficiat primum exteriorem anguli e/ga, interiori & ex oppofito ad cafdem par-

tes g/h/czqualem.Dico,quod a/bripfi c/deft parallela. Angulus enim g/h/c,angu Prim= partis

lo c/g/asper hypothefin eft zqualis.cidem rurfum angulo c/g/a,zquus eft ad ver. ©ftenfio.

ticempofitus b/gh: per decimamquintam propofitioné. Anguli porrd qui cidem

zquatur angulo,zquales funt adinuicem: per primd communem fententid. Angu.

lus itaque b/g/h,equatur alterno g/h/c.Parallela eft igitur a/b/ipfi ¢/d,per vigef-

e mamfeptimam propofitionem. qSint rurfum interio- Deméfiratio

e / res &ad eafdem partes a/g/h/ & g/h/c/anguli,binis re. fecfidg partis

' & &is zquales.Aio rurfum,qudd & eadem a/b,ipfi c/deft

c A 4 parallela. Anguli nang;a/g/h/ & b/g/h; duobus itidem

/ retis zquitur, per decimamtertiam propofitioné. Qui
f autéeifdem, vtpote binis rectis, funt zquales anguli,&
adinuicem funt zquales:-per primam communem {ententiam. Duo itaque anguli
asg/h/& g/h/e,binis angulis a/g/h/& b/g/h/Aunt zquales. A quibus fubducto com-
muni angulo a/g/h:reliquus b/g/h,reliquo & alterno angulo g/h/c/zquabitur:per
tertiam communem fententiam. Parallela eft igitur a/b/ i})ﬁ od:per candem vi-
gefimam(cptimam propofitionem. Si in binas itaq; reétas lineas,reta incidens lLi-
nea:¥c.vt in theoremate.Quod demonftrare oportebat. o
. ibgwpa Ky Pedbuais  xb,
ég g mepaR\iloc’ {ubeioes’ {ubd EpariaiTouone, mése ofaMif puviao’ ioves & Aikaues
iy Kod Tb ix Tl Tk oiTde Kotk ETrorcnTiopyHgd U Tk duwt pigniowykad s ofDs
Rod ud? R due pigy fualy dgbaigioveg. -
_ Theorema 20,  Propofitio 29. .

29 TN parallelas rectas lineas, recta incidés linea: & alternatim an=

gulos adinuicemequales,& exteriorem interiori & oppofito &
ad eafdem partes zqualem, & interiores & ad eafdem partes duo-
bus rectis zquales efficit. -
OR ONTI'VS.Sint ab/& csd/inuicem parallelz:in quas incidat re@a e/f.

'Dico primum, g alternatim fumptos angulos efficit zquales: vtpote,a/g/h/ipfi Prima theos
/hvd. - Nam fiasg/h/né fuerit zqualis ipli angulo g/h/d:alter corum maior erie. TMaUs pars.
fto maior(fi fieri poflit)a/g/h:& vtrig; inzqualium angulorum, communis adda-

tur b/g/h.Compofiti igitur anguli b/g/h/& g/h/d,ipfis a/g/h/& b/g/h/angulis mi-

notes cruntiper quartam communcm {ententiam.  Anguli porrdasg/h/&b/g/h,
binis retis funtzquales:per decimamtertiam propofitioné.Igitur b/g/h/& g/E/d/
anguli, duobus retis erunt minores.In recas ergo lineas a7 b/ & c/d/re@a inci-
dens e/f; interiores & in cadem parte angulos duobus reétis minores efficict. Con-
uenient itaque tandem a/b/& ¢/d/ re@z linez ininfinitum produ@=, ad partes

; by d:non erunt ergo parallclz , per conuerfam vitime diffinitionis. Hoc autem

e aduerfatur hypothefi: zqualis eft igitur angulus a/g/h, _
. a p alternogs by dpO QAio rurfum, can%lcm c/fg‘rlc&am €X- Pars feciids.
" teriorem ar;F‘ulum, vtpote ¢/ g/ b, interiori & %E‘Ecoﬁa

¢ _y to&ad cafdem partes g/h/d, angulo zqualem cfficere.
‘ /" Angulus fiquidem c/g/i,ipﬁ ad verticem pofito a/g/h,
£/ per decimamquintam propofitionem cft 2qualis:patuit

ciij.

a




Tertia pars.

* fati.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d,per vigefimamfeptimam propofitioné. Quz:
cidem igitur rectz lincz parallela: & adinuicemfunt parallelz. Quod oportebat:

b
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re - quod & g/hvd. Bini itagsanguli e/g/ b/& g/h/d, eidem
2 a/g/hAunt 2quales:quapropter & zquales adinuicé, per
/ primam communé f{ententiam.@ Dico tandem,qudd &
- 4 4 Interiores & ad eafdem partes fumptos angulos, vtpo-
/ , te,a/g/h/& g/h/c,binis rectis zquales efficit. Oftenfum

- £l ' eft enim,quod angulus a/g-h,alterno g/h/d/c&zqualis.
cSmunis verig; zqualium addacur angulus g/h-c.Bint igitur anguli a/gh&gihre,
duobus angulis g/h/c/& g/h/d,per fecundam communem fentétiam adzquantur.
Eifdem quog; angulis ﬁ/h/c'/& g/h/d,bini reti funt zquales: per decimamtertiam
propofitionem.Eta/g/hvigitur atg; g/h/c/anguli,duobus reis,per primam cému-
nem fententid coxquantur. Inparallelas igitur rectas lineas,recta incidens linea:
& alcernatim angulos:& quz fequuntur reliqua,vt in theoremate . Quod oportuit
demonttrafle. | ~ Corollarium.
@ Quz igitur in parallelas retas lineas incidit, & in alteram perpendicularis exi.
fticcum reliqua itidem caditad perpendiculum.

Osbgpe ke Fgibeaie A

A_I i duafl fvbea ocpaMadotyRod aMiNos Gal g ArAor.

Theorema 21, Propofitio 3o.
Ve eidem re¢te linez paralleli: & adinuicem funt paralleli.

O R O N T I V S.@Sitvtrag; ab-&c/d reta,cidem e/frparallela. Di-

co a-b/1pfic/d-fore itidem parallelas.Coincidat enim in ipfas lineas, recta quzdi
g'h’k. Cam igitur prafatz linez in codem exiftant plano, & recta g/h incidat in
a/b/& creparallelas:erit angulus a/g/h,alterno gh/f/zqualis,per primam partein
vigefimznonz propofitionis.Rurfum, quoniam rea gk incidit in ¢/f& c/d/pa-
rallelas:zquus erit interior & oppofitus angulus h/k/d,exteriori & ad cafdem par-

tes,hoc eft, eidem g/h/f7angulo, per fecundam partem

‘a \? & ciufdé vigefimznonz propofitionis. Duo itag;anguli
. \‘J ¢ /g/h/&h/kdhoc eft,a/grk & grksd,cidé angulo g/hfs
\ ~ funtzquales: & zquales igitur adinuicem, per primam’

< k\ d communem fententiam.Sunt autemn a/g/k/& g/k/d/an-,

guli alterni,a reéta g/k/in ab/&c/d/re€tasinaidéte cau-

oftendere. - Corollerium.
@ Qu vni igitur parallelarum eft parallelaalteri quoque parallela-eft:
: - Peéfhupe 1,  Pgdhaie e -
AI’3 13 foof 7@~ FrpciovTii dtobeioy tubcia acgdt AnNop LudBiey pecp lp Eeyocyip.
.~ Problema 10, -Propofitio 3r.. . :-

am ducere. o
O RO N TV S.@Efto datum punéii a:data verd linea recta,cui per /. punéti
oporteat ducere paralleld,fit b/c.Sufcipiatur ergoinb/c/recta, cotingens punétii d:
&conneQatur a/d/recta,per primum poftulatum.Ad dataminfuper lincama-d,&
in ca datum punctum a,dato angulo retilinco a/d/b, zqualis angulus rectlineus

30

Er datum punétum,dacz re&tz linez parallelam retam lines'ge
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conftituatur d/a e: per vigefimitertiam propofitionem:

A ' e Etquoniam in re@as a‘e/atg; b/c/ re@a incidit a/ d, effi-
N : ciens alternos angulos zquales,hoceft a-d/bripfi d/a‘e:
N ¢ ¢ parallela eft igitur ase/ipft brc,per vigefimamfeptimam

. : propofitienem. Per datum itaque punctum a, datz re-
&tz linc2 brc, parallclam duximus a/e.Quod expedicbat facere.
- Sxdgnpa " kf, Pedbais Ab.
v " AVTOs TEYbvou piGig T5p A fuesp mRoceSAndeang, b ik[os pwvia fuot wuig oiTis kod
wovavaiopion 8. o cids 7 agipdvov Bés povion,duai Sgbaig Toou éof.
o . Theorema 22,  Propofitio  32.
OMnis trianguli,vnolatere producto, exterior angulus binis

interioribus & ex oppofito eftzqualis: & trianguli tres in-.

terioresanguli,binis funt rectis 2quales. Sy
ORONTIVS.CSit triangulum a/b/cicuius voum latus, vtpote brc, produca-
tur in d,per feclidum poftulatil. Aio primim quod exterior angulus a/c/d,binis in-
terioribus & ex oppofito,hoc eft a/b-c, &b-a’ cangulis eft zqualis.Ducatur enim
per datum punctum c, datz retz linez a/b,parallela c/ ¢: per trigefimamprimam
propofitionem. Quoniam igitur in a/b/& c/e-parallelas;re@a incidit a/c:zquus eft
angulus brac,alternoascre, per primi partem vigefimanonz propofitionis. Rur-
fum,quoniam in cafdem parallelas a/b/ & c/e,coincidit recta b/d:exterior angulus
e/c/d,&qualis eft interiori & opppofito,& ad eafdem partesasbsc,per fecundi par-
. té€eufdem vigefimenonz propofitionis.Porrs fi zqua.
: X € libus angulis,zquales additur anguli: qui inde cSfurgée
-/ eruntadiuicem zquales, per fecundam c6munem fen-
ST _ - tétiam. T'dtus igitur angulps a/c/d, binis interioribus &
b 4, oppofitis a-b/c/& brasc/angulis eft zqualis. € Dico infu-

L per,quod eiufdem trianguli tres interiores anguli,binis
fant rectis zquales. Patuit enim exteriorem angulum ac/d, zquii effe duobus'an-
gulis a-b/c4& bra/c.Quibus #qualibus angulis,fi idem communis addatur angulus
a/c/bccrun_t per fecundam communem fententiam, tres anguli a/bs¢,b/asc,&a’c/b,
aquales binis angulis a/c/b & a/c/d.Evdem porrd angulis a/c/b/& a/c/d, duo reéti
itidem zqudtur anguli,per decimamtertis propofitioné. Tres igitur' anguli a/brc,
brasc,& a/e/bytrianguli a/b/c,per primam communem fententiam,binis funt rectis
xquales.Omnis itaque trizguli,vno latere producto: & reliqua,vein theoremate:
Quodoportuitdemonftraffe. ™ . - - Corollarium, ' * -

Prime illatio
nis demoftras
tio,

Secundz pars
tis vel illatios

. nis oftenfio.

I_];Hinc.ﬁt manifeftum,cuiuflibet tria'ngiili tres angulos, zquales effe tribus angu. i
lis alterius euiufcung; trianguliznempe quéd eifdem,vepote binis reétis verobique

fint zquales. . :
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...+ Theorema 23, Prbfoﬁtf; e
~ Quas & parallelos,ad cafdem partes récta linez coéniungeé-
,tes:& ipfz xqualgs & parallele funt. -

H

ORONTIVS.gSint zquales &adingicem pafaljclg reé@tz linoza b, & c/d:
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quas ad ea{dem partes coniungant re&z asc, & bd.Dico a/c, & b/d/reftas fore ad-

inuicem zquales & parallelas. Connectatur enim b/c/diagonius,per primi poftu-

latum.In datas igitur a/b/& ¢/d parallelas,rea incidens b/c,efficit alternos angu-

los a/b/c/&b/c/ds adinuicem zquales:per primam partem vigefimznonz propofi-

- tionis.Eft autem a/b/re@a zqualis ipli c/d,per hypothefin:& vtrique cémunis brc.

Binz igitur a/b, & brc/ trianguli a7 brc, duabus brc/ & c/d/ trianguli bred,funt al-

tera alteri zquales: & #quos adinuicem continent angulos, nempealternos a/ b/cs

& b/c/d.Per quartamergo propofitionem,bafis a/c/zqualis eft ipfi bd:'atque reli-

' uus angulus a/ ¢ b, reliquo.c/ bs d/ zqualis, vtpote

b ub quibus zqualia fubtenduntur latera. In retas itaque

lincas a/c/&brd,recta incidens brc,cfficit alternos angu-

los asc/br&c/brd/adinuicem zquales.parallela eft igitur

€ d . S L ; y

asc/ re€ta ipfib/d, per vigefimamfeptimam propofitio-

nem.Patuitautem @ & eidem zqualis. Aequas igitur & parallelas:& quz {cquun-
tur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus.
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Theorema 24, Propofitio 34.

Arallelogrammorum locorum,latera quz ex oppofito,&an= 34
p guli zqualia funt adinuicem:8 dimetienseabifariam fecat,

Primapars. O RO N T 1'V S. (Efto datum parallclogrammum a/b/c/d:illius verd dimetiés
brc.Aio primam,ipfius a/b/c/d/ parallclogrammi latera quz ex oppofito, & angu-
los fore adinuicem zqualia.In parallelas enim asb/8&c/d/reéta incidens brc, facit al-
ternos angulos a/b/c/& bsc/ds zquales adinuicem: per primam partem vigefima
nonz propofitionis. Eadem quog; b/c/ incidens in parallclas a/c/& b/d, efficit rur-
fum alternos angulos a/c/b/& c/brd/ adinuicem #quales, per candem vigefimam-
nonam propofitionem.Duo itaque tiangula a/ b/ ¢/ &b/ ¢/-d, habent duos angulos
duobus angulis zquales altcrum alteri:vnimque latus vni lateri zquale,commune
fcilicetbrc,quod zquis adiacet angulis-Reliqua igitur latera reliquis lateribus eriit

- zqualizalterd alteri,hoc eft,asbripfi ¢/d,& a/ipfi brdiatque reliquus angulus qui
ad asreliquo qui ad dzquabitur,per vigelimamfextam propofitionem. Monftra-
wimus autem binos angulos qui circa b,duobus angulis qui circa c/fore alternatim
zquales: totus igitur angulus qui ad b, toti qui ad ¢,per {ecundam communem fen
tentiam zquabicur. Parallclo?rammi igitur a/ bs cvd,latera quz ex oppafito,& an-

Pars feclida. - : i quantur adinuicem. [ Dico praterea,quod & di-
' b metiés illud bifariam fecat.Oftenfa cft enim a/’b/zqua-

lis ipfic/d, atque as ¢/ ipfi br d : éftque b ¢ communis.

. 1, Binaitaquetriangula a/ b/ /& b/ ¢/ d, habent fingula
' latera fingulis lateribus zqualia : & cos qui fub zquali-
bus lateribus continentur angulos (vti nunc monftrauimus) fingulatim 2quales,
vtpoteas b/ ¢/ ipfi bs s d, & as ¢/ b ipfi ¢/bs d:atque eum qui ad a/ci quiad &/
xqualem. Conuenit ergo triangulum a-b/c, triangulo b/c/d. Qua autem fibimet-
ipfis conueniunt, zqualia funt adinuicem: per oftauam communem f{ententiam.
T riangulum igitur a/b/c/triangulo b/c/d/eft zquale.Dimetiens itaque bre,datum
parallclogrammum a/b/c/d/big‘riam fecat. Quod oftendendum fuerat.
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5T .Arallclogtjamma in-eddem bafi & in eifdem parallelisexifte-

= tia,adinuicem funt zqualia. '
ORONTIV S:(Sint parallclogramma a/b/c/d/ &c/d/e/f, in eadem bafi c/d,

atque in eifdem parallelis a/£/& c/d conftituta. Dico a/b/c/d parallelogrammum, -

zquumi cfle ¢/ &/ ¢/ 7 parallelogrammo. Secet enim in primis latus vnius, vtpote
< calterius latus b/ d, in punéto quidem g.Et quoniam parallelogrammorum lo.
corum latera quz cx oppofito funtadinuicem aequaliaépcr trigefimiquartam pro-
pofitionem:vtraque igitur a/b/& ¢/ f,2qualis eft ipfi c/d. Quz autem eidem zqua-
lia,&adinuicem funt zqualia, per primam communem fententiam: zqualis cft igi-
tur a/b/ ipfi e/f. Communis addatur bre: totaigitur are, toti b/f/ erit zqualis, per
fecundam communem fententiam. Eft autem & arc, ipfi b/d/zqualis, per eandem
trigefimam quartam propofitionem. Binz itaque a/c/& a/e,trianguli a/c/e,duabus
b/d/ &by f/ triangulibs d/ £ zquales funt altera alteri: & 2quos adinuicem conti.
nent angulos, nempe exteriorem d/ b/ £ interiori quiad a, per fecundam partem
6 . vigefimznonz propofitionis.Bafis itag;c/e,bafi df, per

% - quartam propofitioné eft zqualis: atq; trianguli a/c/e/

7 ‘/ triangulo b/d/f. A quibus fubducto communi triangulo

L l bre/g:reliqui trapezifia/b/g/creliquo trapezioe/f/d/g,
© d per tertiam communem f{ententiam zquabitur. Eifdem
rurfum iqualibus trapczijs ,commune adijciatur triangulum ¢/ d/ g: confurgent
asb/esd/ & crds e/ 7 parallclogramma adinuicem &qualia, per fecundam commu.
nem fententiam.@CQuod fi latus vriius parallelogrammi,dimetiés alterius efficia-
tur, vt in hac fecunda figura:idem,fed paulé leuius,con.
2y * cludetur. Tridgula enima/b/c &bsd/e, fugrafcripto di-

I fcur{u oftendentur zqualia adinuicem.quibus adiunéto

| / communi triangulob/c/d:confurgéra‘b/ed & br edres
o d parallelogramma rurfum adinuicem ®qualia,per fecun.
dam cdmunem fententid. €Nec munus facilé deducetur propofitionis intelligen-
tia:vbi latus vnius parallelogrimi, in latus alterius inciderit, velut in tertia figura
difpofitionc.Eriit enim rurfum a/b/& e/f/zquales adinuicé:a quibus dempta com.
muni bre,reliqua ase/reliqu b/f,per tertid comunem fentétiam erit zqualis. Hinc

a b .e

a e £ triangulia/c/e,tridgulo b/df, veluti fupra méftrabitur,
’ zquale.Qz fi vtrigs zqualium anguloré,addatur cémune
/ trapeziil ¢/b/c/d:refultabititeruma/bre/d/parallelogra.
L q mum,cidem parallclogrimo /d/e/f,pet fecundd comu
nem fententid 2quale. Egitur’parallclogrima in cadem bafi,& in cifdem paralles
lis exiftentia,adinuicern {unt 2qualia.Quod crat oftendendum.
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Theorema 26,  Propofitio 36. :

36 p Arallelogramma in eequalibus bafibus, & in eifdem parallelis

exiftentia:adinuicem funt zqualia.
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OR O N T1V S. {Sint a/b/c/d/& e/f7g/hsparallelogramma,in bafibus zquali-
bus c/d/&g/h, atque in cifdem parallelis a/f/ & c/h/céfiftentia:Dicoa/b/c/d/paral-
Iclogrammum,zquari parallclogrammo e/f/g/h. Connectantur enim retz cre/
& d/f,per primum poftulatum. Et quoniam parallelogrammum eft c/f/E/h,azqua
Lis eft C/miﬁ g’h, per trigefimamquarti propofitionem.Eidem quog; g/h,zqualis
cft c/d,per hypothefin.Binz igitur ¢/d/& e/f;eidem g/h/funt zquales:& propterea
xqualks adinuicem,per primam communem fentétiam. funtg;adinuicem paralle-
l,ex hypothefi. Qua autem zquales & parallelas coniungunt lincz re@t, 2qua-
les funt & parallelz,per trigefimamtertiam propofitionem:& C/ca;gitur atque d/f
aquales {unt & parallclz.Parallelogrammum eft itaqie c/d/e/£Ipfi porrd c/dre/fr
parallclogrammo,zquum efta/b/c/d parallclogrammum,per trigefimamquintam
propofitioné: in eadem enim bafi c/d,atque in eifdem parallelis a/ £/& c/h/ confti-
tuiitur. Et per candem trigefimamquintam propofitio-
A S ¥ nem,e/f/g/h/parallelogrimum, zquum eft ipfi c/d/e/fr
parallelogrammo:funt enim in eadem bafie/f,atque in
eifdem parallelis a/f/ & ¢/ h. Binaigitur parallelogram-
€ ma a/b/c/d/&e/frg/h, eidem parallelogrammo c/d/e/f/
funt zqualia: quapropter & zqualia adinuicem, per primam cdmunem fentétiam.
Idem ctiam oftendere licebit,de quacung; parallelogrammorum difpofitione: hy-
pothefi feruata. . Parallelogrima igitur in bafibus zqualibus:& cztera,vt in theo-
remate.Quod demonftrare oportebat. :
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, Theorema 27,  Propofitio 37. L
Riangula in cadem bafi, & in eifdem parallelis conftituta: 37
. adinuicem funt zqualia.
ORONTIV S.€Sint triangulaa/b/c/& d/bc,in cadem bafi brc, atqs in eifdé
patallelis a/d/& b/c/exiftentia. Dico triangulum a/b/c,zquari propterea triangulo
d/bsc.Producatur enim vtrobique a/d/reéta,vig; ad pun&a /& f,per primum po
ftulatum.& per punctum b/datz re@tz linez a/c,parallela ducatur bre:atg; ipfi brd/
parallela o/f,per trigefimamprimi propofitionem. Sunt itagsasc/bre/& d/brestr
< ' a ¢ parallelogramma, & in eadem bafi b/catquein cifdem
parallelis b/c/& e/f,per hypothcﬁn. coftituca: igitur ad-
inuicem zqualia,per triicﬁmamqumtam propofitioné.
Triangulum porro a-brc, dimidideft parallelogram-
mi a/cbre,atq; d/bre,tridgulum dimidia ipfius d/b/e/fr
parallclogrammi:dimetientes enim a/b/& c/d,ipfa bifariam fecant parallelogram-
ma,per trigefimamquartam propofitionem. Qugzautem xqualium {unt dimidia,
zqualia funt adinuicem, per feptimam communé fententiam. I{gitur abse/trian-
gulum,zquum eft d/b/c/ tridgulo. Ergo triangula in cadem bafi:& quz fequitur
reliqua. Quod oftendendum fucrat. ~
Oubpnpa TR Pedbeais  Aw.
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TRiangula in 2qualibus bafibus,& in eifdem parallelis con- ;g
ftiturazadinuicem func zqualia. .
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OR ONTIV S.@Sintasb/c/& dre/freriatigula,in bafibus zqualibus b/e& e/,

in eifdémg; parallelis a/d/& b/f/conflituta. Aio triangulum a/bsc, zquii effe d/e/f/

triangulo. Producatur enim vtrobique in direGtum & contintum reta a/d,vfg;ad

g/& h/pun&ta,per fecundum poftulatum. Et per datum pun@um b, datz re@z lic

nezx a/q,parallela ducaturb/g :atq; per f/punctum ipfi d/e/parallela £h,per trigefi-

mamprimam propofitionem. Sunt igitur a/c/b/g/ & d/e/f/h/ parallclogramma,
in bafibus quidem #qualibus b/c/& e/fac in cifdem parallelis b/f &g/h/per hy
. & a . d v pothefin conftituta: & proptet id zqualia adinnicem,
- | pertrigefimam{extam propofitionem.Atqui parallelo-
Y /\ gramma a/c/b/g/& dre/f/h,i dimetientibus abs & &€/
VA Eifariam fecantur , per trigefimamquartam propofitio-
c ¢ . ‘- « T gem .

: < nem.Eft igitur a/b/c/tridggulum dimidid ipfius a/c/brgy
parallelogrammi,atq; tridgulum dre/f/ipfius d/e/f/h/parallelogrammi dimidium.
Quz auté zqualium funt dimidium,ca funt adinuicé zqualia, per feptimam com.
munem {ententiam.zquum cft igitur triangulum a/b/c,ipfi d-e/f triangulo. T'rian
gulaitaqs in zqualibus bafibus:&c.vt in theoremate. Quod demonftrandum erat.

3
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Theorema 29,  Propofitio  39. |
39 TRiangulag ualia,in eadem bafi conftituta,& ad eafdem par-

tes:& in eifdem funt parallelis. , Conuerfa 37,
OR ONTIVS. @Sint incadem bafibrcatqsad eafdem partes a/& d/triangu-
la a/bre/& d/brc/adinuicem zqualia.Dico @ ex a/in d/cnexa linea reta, ipfi bres
cft parallela.Si nang; a/d/non fuerit parallela ipfi b/cpoterit per datum punétum
a,ipfib/c/duci parallela,per trigefimamprima3 propofitionem.Ducatur igitur, & fit
ase:qu vel incidet fuba/d,aut fupra.Cadat primo infia,fi poffibile fic:& per prim@ Prima oftens
poftulatum coneatur re€ta cze.quz clim incidat intra d/b/c/triahgulum, & aban- 21""‘ differés
guloquiad vin b/d/fubtenfum latus extendatur:dinidét ipfum d/b/c/triangulum.

Erunt itag; a/b/e/& ¢/bsc/triangula in cadem bafi brcac ineifdem pa rallelis aze/
&brccontlituta:zquum erit propterea triangulum e/brc,ipfi a/b/e/triangulo, per
trigefimam{eptimi propofitionem.Eidem porrd a/b/c/triangulo, zqui eft d/b/c/
triangulum,per hypothefin. Bina itag; triangula d/b/c/&e/b/c,eidem a/b/cstrian.

- ——1¢  gulo erunt zqualia: & proinde zqualia adinuicem, per

* primam communé fententiam. Tridgulum ergo d/brc,

zquum erit ipfi ¢/b/c, maius fcilicet minori,feu(mauis)

totii fuz parti:quod n6 cft poflibile:Non cadit igitur azes

¢ parallela fub a/d.@1dem fequctur inconueniéns,fi ead€ gecgda differ

ase/detur incidere fuper a/d. Produéta enim b/d/per fecundum poftulatum,conue rentia. -
niet tandem cum ipfaase,per quintum poftulatum:propterea quod rettaa/b,inci-
dens in a/e/&by/d/retas, facit interiores angulos & ad eafdé partes a/b/d/& braser
minores duobus rectis(nempe minores a/b/c/& b/ase angulis,qui per tertiam par
tem vigefimamonz propofitionis crunt binis rectis 2quales) Connexa itag; c/e/
reta,per li:l'imum poftulatii,ea cadet extra d/b/c/triangulum:fiet groptcm‘ trian-
gulum d/b/c,pars ipfius e/bsc/trianguli. Virunque rurfum,ipfi a/b/c/concludetur
zquale(e/b/c/quidem per trigefimamfeptimi propofitioné,& d/bsc/per hypothe:
fin)& e/b/c/confequenter ipfi d/brg,totum fuz parti:quod rurfum cft impoﬂibxlt-
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omne fiquidem totumefk (ua parte maius,per nonam communem fententis.Non
cadit ergo parallela fuper a-d. patuit quod nec infra.igitur ex a/inipfum d.Trian
gula igitur zqualia:& quz (equuntur reliqua.Quod oportuit oftendiffe.
Ciwbpnpx A, Pedbers .
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Theorema 3o, Propofitio  40.

T Riangula 2qualia in zqualibus bafibus exiftentia,& ad eafz 4o

dem partes:& in eifdem funt parallelis.
ORONTIV S.Sint a/b/c/& dre/freriagula zqualia adinuicem,& in bafibus
zqualibus b/c/& e/f(in directd quidem exiftentibus,femper velim intelligas)atgs
ad caldem partes a/& d/conflituta: & connetatur a/d/re@ta, per primum poftula-
tum.Aiog a/d,ipfi b/f/eft parallela.Nam fi asd/non fuerit cidé b/f/parallcla:pote-
rit per datum punctumavipfi datz linez b/¥/alia quzdam parallela duci,per trige
fimamprimam propofitionem.Ducatur igitur, i poffibile fi:& fit a/g.Cadetitaque
a/gsretta vel fuper azd, aut infra.Quodctiq; auté dederis:cam cii e/d(vtrag; in di-
re&ti producta)couenire neceffum eft.quonii ex a/in c/connexa per imaginationé
linea recta,incidit th a/g/&c-d, efficiés angulos intctiores &ad eafdé partes ase/dr
Prima demés & ¢/a/g/duobus retis(veluti fupra)minores. @Incidat ergo primi a/g/fub a/d:&
mg:‘ difs conneétatur f/g,per primi poftulatum,dirimens d/e/f/triangulum. Enit igitur tri-
angulum g/e/t,2qui ipfi a-b/c/triangulo,per trigefimamoctauam propofitionems:
funt enim in bafibus 2qualibus b/c/&e/f/ex hypothefi, & in cifdem parallelis a/g/
& b/f/per datam conftructioné. Ipfi porro a/bsc/triangulo,zquum eft per hypo-
thefin d/¢/f/triangul. Triangula igitur d/e/f/& gre/fierdem a/b/c/ triangulo erit
zqualia:& xqualia propterea adinuicem,per primam communé fententiam. Itag;
triangulum d/e/f,zquum eritipfi gre/f/triangulo:maius {cilicet minorihoc eft,to
Seciidapars tum {uz parti.quod per nonam communem fententiam eft impoffibile. At fi de-
fiuedifferétia gy 3/g/inciderc fuper a/d:conuenient rurfum a/gs & e/d,idémque fubfequetur in-
o 8 . conucnicns.Producta fiquidem ¢/d/in g, per fecundum
“poftulatum:cone&atur rurfum f/g,per primum,cadens
extra d/c/f/triangulum. Tuncl; g/e/f/& d/e/freridgula,
. cidem a/b/c/triangulo concludentur zqualia:g/e/f/quic
b——= £ dem per trigefimamoéauam propofitioné,& d/e/f/per
ipam hypothefin. Vnde rutfum tota gre/f/eriangulum,fuz partihoceft, de/fs
‘trianguLPpcr primam communem fententiam zquabitur.quod per ipfam nonam
commaunem fententiam cft impoffibile. Cadit igitur parallela ex a/in d/ verticem.
Concludendum crgo,triangula zqualia in zqualibus bafibus exiftentia,&ad caf-
: dem partes:&.in eifdem fore parallelis. Quod demonftrare fuerat operzpretium.
Notandum. @ Eadem quog; via,fupradictarum {ex propofitionum concludetur intentum, vbi
plura duobus oblata fucrint vel triangula vel parallelogrima : fatta binatim,iuxta
" hypothefin,corundem triangulorum vel parallclogrammorum comparatione.
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S Theorema 31,  Propofitio 41.
I parallelogrammii & triangulum eandem bafin habuerint, 4«
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in eifdémgq; fuerine parallelis: trianguli parallelogrammum du-

lum eft.

O RONTIV S. Efto parallelogrammum a/b/c/d, eandem habens bafin c/d/
cum triangulo c/dve,in cifdémg; parallelis a/e/& ¢/d/conftitutum. Aio a/b/c/d pa-

- rallelogrammum;fore duplum ipfius trianguli cdre. Conne&atur enim a/d re.

42

~ dato angulo re@tilinco qui ad d,zqualis angulus retiline? céftituatur

¢ta,per primum poftulatum. Triangula igitur a/c/d/& c/dseseruntadinuicé ®qua-
lia,per trigefimamf{eptimam propofitionem: habét enim eandem bafin cxd,ﬁmtq;
" a b o ineifdé parallelis a/e/& /d.  Acqui triangulum a‘c/d/
L dimiditi eft ipfius a/b/c/d/parallelogrammi:fecat enim
N\  illud bifariam dimetiens a/ d, per trigefimamquartam
' propofitionem.Quz autem funt zqualia, eiufdem funt
g - dimidium:per conuerfam feptimz communis fentétiz.
T'riangulum igitur c/dres,dimidium eft ;/b(ad/parallclogrammi:& ipfum itaque
parallelogrimum asbsesd,eiufdem cvdvestrianguli duplum.  Si parallelogrammi

.c“ )

igitur & trianguld:&c. vt in theoremate.Quo oportcbat oftédere.q[Idem quog; Notanduts.

demonftrabitur: vbi parallelogrammum & triangulum zquales habuerint bafcs,
in cifdémg; fucrint parallelis. : . Corollarium.

@ Hinc fit manifeftum,cur in dimetiendis rriangulorum areis,dimidium bafis du.
catur in perpendicularemiauti fius perpendicularis dimididi,per bafin ipfam mul-
tiplicetur.Fit enim hoc modo dimidium parallclogrammi,quod ineadem bafiatg;
in eifdem collocatur parallclis cum ipfo triangulo dato.

o Peofhnpe  ixy Poibiag pb.
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Problema 11, Propofitio 42.

Ato trianghlo , #quale parallelogrammum conftituere,in
Ddato angulo retilineo.

OR ON T 1V S. Sit datum a/bsc/triangulum,cui oporteat in angulo 2qua:
li ei qui ad d,2quum parallelogrammum conftituere. Diuidatur itaque b/c/latus
bifariam in puncto ¢,per decimam propofitioné: & conne&atur ase/reéta,per pri-
mum poftulatum.Ad datam infuper lineam rectam e/c,datimg; in ea })un&um <
/e/c:per Vi
efimamtertiam propofitionem.Et per puntuma,datz reétz linex b/c/ parallela
ucatur a/giatg; per punétum c,ipfi e/f-parallela c/g,per trigefimamprimam pro-
pofitionem. Et quoniam a/bre/& a/e/c/triangula,in bafibus funt zqualibus bre/&
c/catquein eifdem parallelis a/g/& b/c/conflituta:ipfa propterea funt adinuicem
zqualia,per trigefimamoctauam propofitionem. Tridgulum igitur a/b/c,duplum
eft a/e/c/trianguli. Atqui parallelogrammii f/e/c/g,ciuf-
dem ase/c/triaguli duplum eft, per quadragefimampri
mam propofitionem:habent nanque eandem bafin brc,
in ci{démgque funt parallelis a/g/& b/c. Quzautem ciuf-
b e—c demfunt duplicia , zqualia funt adinuicem: per fextam
communem fentétiam. Parallelogrammi ergo fre/c/g,
zquum ipfi a/b/c/ triangulo dato : fufCipitque angulum
f/esc, zqualem ei quiad d. Datoiitag; triangulo, #quale parallelogrammum con-
ficuitur,in dato angulo rectilinco. Quod faciendum era. Y
. o

- a £ Q

d
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Theorema 32, Propofitio 43.

Mnis parallelogrammi eorum que circa dimetientem funt 43
Oparallelogrammor& {fupplementa,fibi inuicé funt zqualia.

Parallelogri o R O N T' 1V S.@Parallclogramma circa dimetientem alicuius dicuntur effe
ke i flident dimeticntem.Suppl
metientem, parallclogrammi,quando cundem cum toto po pplementa
Suppleméta. autem,vocantur reliqua parallelogramma extra communem dimetientem confti-
tuta.  Sitigitur asb/c/d/ parallelogrammum,cuius dimetiens a/d, & circa ipfum
~ dimetienté fint e/g/& h/f/parallcloEramm,fupplcmcnta verd fint e/h/& g/fique
dico fore adinuicem zqualia. Parallelogrammum enim a/b/e/d,bifariam fecatur
i dimetiente a/d,per trigefimamquartam propofitionemigitur a/b/d triangulum,
zquum cft ipfi triangulo a/c/d.Dimetiens infuper a/k,bifariam {ecat e/g/parallelo-
%rammum,necnon & k/d/ ipfum h/f,per candem trige-
imamquartam propofitionem. zquum eft igitur a/¢/k/
tridgulum,ipfi a/g/k : atqg; triangulum k/h/d, ipfi kf/d/
triangulo.St autem zqualibus tridgulis 2qualia iungan.
tur triangula:omnia eriitzqualia,per fecundam commu
nem fententiam. Triangula itags a/e/k/8 k/h/d,triangu
lis a/g/k/& k/f/d funt zqualia.Patuit autem ¢ & totd a/b/i/trizngulum,toti ttian-
gulo a/c/dvitidem cozquatur. Porro fi ab #qualibus triangulis,zqualia fubducan
tur triangula:quz relinquentur,zqualia erdit,per tertiam communem fententiam.
Subductis itag; triangulis a/g/k/& k/f7d/ab ipfo a/b/d/tridgulo,atg; a/e/k &k/h/ds
triangulis,ab ipfo triangulo a/c/d:relinquentur g/f/& e/h/fupplementa adinuicem
zqualia. Omnis ergo parallelogrammi:&c.vt in theoremate. Quod demonftrare
fuerat operzpretium.
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Problema 12, Propofitio 44+

AD datam reGtamlineam: dato triangulo, zquale parallelo- 44

grammum conftruere,in dato angulo reétilineo.

Problematis O R ON T'I V S. Conftrucre parallelogrammum ad datam lineam re@am &
fOUETpretatio in dato angulo reétilinco,cft ipfam lincam datam coaffumere in latus eiufdem pa-
rallelogrammi:fic vt eademlinea cum altero adiacentium laterum, angulum com-
prehendac zqualem ipfi angulo dato. Eftoigitur data linca rectaa/b:ad qud opor-
teat conftrucre parallelogrammum,dato triangulo c/2quale,& in angulo zquali ei
Csftruio fs qui ad d. Producatur in primis a/b/ re&ta in dire¢tum vique ad pun€tum e, per fe-
gurx. cundum poftulatum : &ad datam rectam lineam b/e,ad datimg; in €2 punétum b,
dato angulo retilineo quiad d,zqualis angulus rectilincus conflituatur f/b/c,per
vigefimamtertiam propofitionem.In ipfo confequenter angulo f/bre,dato triangu-
lo ¢, zqualc coftruatur parallclogrimum f/g/e/b,per quadr?gcﬁmifccundam pro-
pofitionem:extendatirque g/f/in direGum vique ad h,per fecundum poftulatum.
Per datum infuper pun€tum a, vtrique &£/ b/ &g/ ¢/ parallela ducaturly a, per
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trigefimam primam propofitionem:connc¢tatirg;,per primum poftulacum,dime:
tiecnsh/b.  Et quoniam in rectas gre/ & h/b, re@a incidens h/g/interiores angulos

&ad cafdem partes g/h/b/& hrg/c,duobus rectis minores cfficit (hempe minores
R ipfis g/h/a/& h/gse,qui binis reétis per vitimam partem

5 vigefimanonz propofitionis funt zquales) concurrent
l £ \lb ergo tandem g/e/& hvb, in infinitum ad partes b/ & ¢/
produétz;per quintum poftulatum. Producitur igitur,

. per fecundum poftulatum: & concurrant in pictok.Per

. idem rurfum poftulatum,extendantur f/b/& h/a/quuc

* ad punétal, & m: & per datum pun&um k,vtrique hrg;
& a/¢/parallela ducatur k,per trigefimamprimam propofitionem.q[ His ita con
ftruétis, quoniam h/g/l/k/ ‘Parallclogramm.x., corum qu circa dimetientem h/k/
funt parallelogrammorum upplementa,fibi inuicem funt zqualia,per quadragefi.
~ mamtertiam propofitionem : Zquum gﬁ fupplcm\entum feu parallclogrammum
a/b/m/V/ipfi f7g/e/bsparallclogramo. Eidem porro f/g/e/bsparallelogrimo, 2quil
eft datum c/triangulum,per quadragcﬁmamfccu_ndam propofitioné:ita enim con-
fruétum eftIgitur parallclogrammum a/b/mv/L,ipfi triangulo c/per primam com
munem fententiam cozquatur. Eft autem & a/b/mvangulus, ei qui ad d/ zqualis:
vterque enim zquatur ipfi f/b./c,afb/m/quide_ttx per decimamquinti propofitioné,

i ad d/verd per vigefimamtertia. Coaffumitur praterca datalinea reéta a/b, in

Demésfiratio
nis refolutio.

latus ipfius a/b/l/m/parallclogrimi. Ad datam igitur lined re&tam a/b,dato trian -

loc, zquale parallelogrammum conftruitur a/b/nv |, in dato angulo re@ilineo
gb/m:ciqclui ad d/zquali.Quod facere oportebat: &

Poofhnpx 1y, Peobearg R _
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yorix. Problema 13, Propofitio 45.
Ato reilineo, zquale parallelogrammum céftituere, in da-
to angulo re&ilineo. |

O RON T IV S.Sit datum re¢tilined a/b/c/d: cui oporteat conftruere zquale
parallelogrammum,in datoangulo retilineo qui ad ¢.Coneétatur ergob/e/recta,
per primum poftulatum.& dato a-b/c/triangulo,zquale parallelogrammum con-
ficuatur £/g/h/k,in dato angulo rectilineo £/hy k,ei quiad c/zqualizper quadrage-
fimamfecundam propofitioncm. Ad datam infuper re@tam lined g/k, dato b/c/ds
triangulo,zquumconftruatur parallelogrammi g/k/l/m,in dato angulo reétilineo
g/k/ m, zquali eidem quiad ¢ : per antecedenté quadragefimamgquartam propofi-
tionem. Oftendendum cft itaque primiam,hzc duo parallelogrima vnum effice-
re parallelogrammum:quod ita fit manifeftum. Quoniam anguli fh/k/ & g/k/ m,
_cidim angulo quiad e/funt zquales,per coftructionem:funtigitur zquales adinui-
- cem,per primam communem fententiam. Addatur verig; cmunis angulus %/k/h:

igituranguli g/k/h/& g/k/m,funt per primam communem fententiam,zquales an

a

- e[ ¢ o recti funt zquales anguli, per vitima parté vigefi-

mznonz propofitionis:anguli igitur g/k/h7& g/k/m,bi.

c | nis funt reétis zquales,per candé primd communé fen

g tentiam.Indireti eft igitur h/k/ipfik/m,per decimam-

quarti propofitioné. Rutfum quonid angulus f/g/k,

B——d 1 m oppofito qui ad b/ per trigefimamquarti prgypﬁtidné
.

A

' gulis f/h/k/& g/k/h.Eifdé porrd angulis £/h/k/& g/k/h, lo

udd cSftrm
%parallclo-
grima vnum
efficidc paral
gramm.
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cft z?ualis:patuit autem quod & g/k/m. Bini itaque an-

o e ' li f/g/k/& g/k/myeidé quiad b/funt zquales:& xqua-
. \ l £ h les propterea adinuicem, per primam communem fen-

tentiam.Communis rurfum addatur angulus k/g/l.criit
c . . . e R .
igitur f/g/k/& kg1, anguli, binis interioribus & ad eafl
g k dem partes l/g/k & g/k/m,per fecundam cdmunem fen
d 1 m tentid equales. Ipfis porro 1/g/k/& g/k/m/ angulis, bini

b :

. recti cozquitur, per candem pattem vitimi vigefimz-
nopx pro]?oﬁdonis:pcr primam ergo comunem fententiam,anguli f/g/k/ & k/g/l/
funt zquales duobus rectis.In directum eft itaque £/g/ipfi g1, per ipfam decimam-
quartam propofitionem.Eftautem & f/gyipfi h/k,acq; g/l ipfik/m,per trigefimam-

i quartam propofitionem aqualis:& veraque verig; parallela. Igicur £/1/ & h/ m, per
{ecundam communem fententiam,funt zquales adinuicem,atque parallele:& eas
itag; coniungentes rectz linez f/h/& l/m,zquales & parallelz {unt, per trigefima.

Deméfiratio tertiam propofitionem.Parallelogrammum eft igitur f//h/m. Huius autem pars

nis refolutio. - £g/h/k/triangulo a/b/c/zquatur: reliqua g/k/1/mvipfi triangulo b/e/d,per ipfam
conftructionem . Totium ergo f/1/h/ k/ parallelogrammum, ipfidato a/b/ o d/
reétilineo cft zquale:fufcipitque angulum f/h/ m/ zqualem dato qui ad ¢/angu-
lo.Dato itaque retilineoa/b/c/d, 2quale conftruximus parallelogrimum f/l/h/m,

Notandum. ;5 dato angulo rectilineo qui ad e.Quod faciédum propofucramus.@Idem quog;
licebit oftendere , vbi datum rectilineum, in plura duobus feparabitur triangula.
Cuilibet enim triangulo peculiare conftruetur parallclogrammum, per quadrage-
fimamfecundam & quadragefimamquartam propofitionem: quz fimul vnam effi-

+ cere parallelogrimi ipfi dato retilinco zquale, haud diffimili difcurfu céuincétur.
Peofhnpe 1d, Fedbears  ps.
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-Problema 14, Propofitio 46.

EX datareta linea,quadratum defcribere. . 46
O RO N T 1V S.([Efto data linca reta asb: ex qua fit operzpretium defcri-
bere quadratum. A dato itaque punctoa,ipfi rectz lineza/b,ad angulos retos ex-
citetur a/c, per vadecimam propofitionem, indefinitz quidem quantitatis, doneg
ipfam fuperet a/b. A qua fecetur zqualis eidem a/b:fitqsas d, per tertiam propo-
fitionem. Rurfum pet datum pun&tum d, ipfia/b/ re€tz paralleladucatur dre, at-
que per pun&umg/ ipfia/ d/ parallela b/ e, per trigefimamprimam propofitio-

uddderi nem. Parallelogrammum eftigitur a/b/d/e:dico quod & quadratum.Nam paral- -

pti parallelo 1o]oorammorum locorum latera quz cx oppofito,2quantur adinuicem: per trige-
g;mfu’;ﬁ' . fimamquartam propofitionem .Aéquum eft igitur la-
a d__. £ tusdeipfiab:atquebreipfiasd.Satautem a/E/& asd,
: per conftructioné zquales.Quatuor igitur asb,a/d,bre/
' & e/d/latera,zqualia funt adinuicem: quz enim zquali-
- bus funt #qualia, & adinuicé zqualia funt, per primam
Cbe —e communem fengentiam.Acquilateril eft igitur a/b/d/e/
parallelogrammum.Rurfum quoniam in parallelas a/b/& d/e/reta incidita/c:fa-
cit igitur interiores &ad cafdem partes angulos bra/d/& asd e,binis rectis zquales,
per Vitimam partem vigefimznonz propofitionis.Rectus autem cft quiad a/angu
lus:igitur & qui ad d/reCtus.& qui ex oppofito confiftuntad b/& e/ anguli, xgu!cm
rect funt: per candem trigefimiquartam propofitionem. ReGangulum eft igitur
a‘bsd/e/parallclogrimum. Patuit ¢ & 2quilaterii: ergo quadrati, per trigefimam
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diffinitionem.Ex data igitur linea recta /b, quadratum dcfcripﬁmus.QuOd opor.
tuit feciffe. Corollarium.
@ Quz ab zqualibus igitur lincis reétis quadrata defcribuntur,zqualia funt adin.
icem:& ediverfo.quz autem ab inzqualibus fiunt quadrata, funt inequalia: maius
quidem quod & maiote,minus autem quod 4 minore defcribitur.
Ondipnpuse Ay, Pedbeaig pé
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Theorema 33, Propofitio 47. |
47 Y N re&tangulis triangulis,quadratum quod latere retum ans
gulum fubtendente fir,zquum eft quadratis quz flunt ex lates
ribus angulum re€tum continentibus. '

O RO N T 1V S.€Sit re&angulum triangulum a/b/c,cuius fub b/a/& a/c/lateris
bus cétentus angulus,rectus exiftat.Dico defcriptil ex b/c/quadratum,ijs qua ex
b/as& a/c/fiunt quadratis,eft 2quale.Defcribitur ergo quadrata,per quadragefimi-
fexts propofitioné: ex b/c/quidem quadratii b/c/d/e,ex a/bverd ab /g, & exipfo
a/c/quadratii a/ch/k. Deinde per a punétii,vtrig; b/d/& c/e/parallela ducatur a/ls
~ per trigefimiprimi propofitioné. Parallclogrima igitur erunt b/l & e/l quadran.
gula. Connectitur denig; a/d/& c/f/linez re€tz:per primil poftulatum. Etquoni Alterfus Blﬂ
~ adre@®am lincd a/b,atq;ad cius pun@iia,duz retzlinex a/c/ &a/g/mé ad caldem
partes duétz,angulos vtrobig; retos efficunt(reti enim funt,qui drca punéd a/
cSfiftuntanguli)in directi eft igitur a/c/ipfi a/E:& a/brconfequéter ipfi a/k,per de.
cimiquarti propofitioné.Parallelx itag;funt b/f/& c/gfimiliter & b/k/atgc/b.Cl
rrd omnes anguli recti fint adinuicé zquales,per quartd poftulatum: erit angu.
f:s ab/f,zqualis angulo ¢/b/d. Communis apponatur angulus a/ b/ c totus igitur
a/bsd,toti f/b/c angulo, per fecundam comuné fenten-
g k tiam erit zqualis. Rurfum,quoniam per trigefimi diffi-
nitioniern,zqualis eft a/b/ipfi b/fatque b/c/ipfi brdfunt
igitur bina latera a/b/&brd- triangulia/b/d, duobus la-
teribus £b/& b/e/tridpuli /b/e/ zqualia alterum alteri.
& zquales continent angulos a/b/d/& f/b/c.Bafis etgo
a/d/bafi f/c,& triangulii a/b/d/triangulo f/b/c, per quar-
ti xquatur propofitioné. Ipfius potro triangulia/b/d,
duplum cft b/l parallelogrim@, in eadem bafi b/d, atg
in cifdem parallelis 2/1/& b/d/conftitutum:per quadra-
gefimamprimam propofitionem.& per candem propo-
fitionem,a/b/f/g/quadratum,duplum i fius £/b/c/trianguli :habent enim eandem
bafin b/f,in eifdémg; confiftunt paralle E’s f/b/& g/c. Quz auté 2qualium duplicia
funt,& adinuicé funt zqualia:per fextam cémunem fententid.Igitur b/l parallclos
grammii,zquil ¢ft/a’b/f/g/quadrato. Haud diffimili via,oftendetur ¢/Vparallclo- Re ity
rammé,zquii effe a/c/h/k/parallelogrammo fiue quadrato.Connexis enim a/e/& :
E/h/lincis reis,per primum poftulatumserunt rurfum a/c/e/& brc/htrifgula ad-
inuicé zqualia.Et cim c/1-parallelogrimum duplum fita/c/e/ trianguli, & quadra.
tum a/c/h/k/ipfius b/e/h/erianguli itidem duplum, per eandem quadragefimipri-
mam propofitionem:concludetur tandem parallelogrammum ¢/l zquari quadrato
asoh/k. Atquib/l& o/l parallelogramma,conficiunt quadratum b/c/dre, quod fit
exb/aquadratum ergo b/c/d/e,zquumettasb/frg & achks dcfcriptii ex arb/&
ll,.

d
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. a/c/quadratis. In rectangulis itag; triangulis:& quz fe uuntur rcliqua‘,vt in theo-
Notandum. remate.Quod expedicbat demonttrare. @ Hoc fpecabile & femper admiridum
' . theorema , Pythagoras in his fertur offendifiec nume-

a Iis,3,4,§: velut ex obiecta potes clicere figura.in qua an-
s s gulus quiad brrectus eft: & qualium partivm a/b/latus
cft trium,& b-c/quatuor,talium a/c/rectum fubtendens

s ¢  angulum s/reperitur. (?u‘nquics porrd s,faciunt 25:ter
4 3 vero/9,& quater 4/fedecim.atqui 9 & 16/coficiit 25.
Corollarium. |
@1n triangalis itaque retangulis,duobus lateribus datis,ipforum adminiculo,de-
uenire licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tum additionem,
tum {ubduétionem adinuicem , & lateris feu radicis-corundem inueftigationem.
Quemadmodim in dimetiendis rerum paffim offendes magnitudinibus.
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| Theorema 34, Propofitio 48.
C I trianguli quod ab vnolaterum quadratum,zquale fueriteis 48
) quz reliquis trianguli lateribus quadratis:angulus cprehen- -
fus fub reliquis trianguli duobus lateribus,re@us erit.

O R O NTIV S.€Eftoabrc/trianguliquod ex brc/quadratum,zquum eis que
ex a'b/&asc/lateribus fiif quadratis:aio propterea,anguliibca/cfore re@td. A da-
to enim punéto a,datz lincz a/c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimi pro-
pofitioné.Et per tertiam propofitioné,ponatur a-d-ipfi a-b/zqualis:conne@atirqgs
c/drre€ta,per primi poftulatis. Cim igitur a/bripfi asd/fic 2qualis: zqud eft quod
ex a/b/quadratum,ci quod fit ex a/d,per corollarium quadragefimafextz propofi-
tionis.Addatur vtrig;,id quod ex a/c/quadratii. Quz ex a/b/:"gitur & a/c/quadrata,
zqualia (unteis quz ex a/c/& a/d/quadratis:per fecun-
dam communé fentétiam. Eis autem quz ex a/c/ & asds
vadratis,zquum cft quod ex c/d,per antecedenté qua-
3ragcﬁmam eptim3 propofitioné: angulus enim c/asd/
re€tus eft. Quadratis porrd quz exa/b/& a/c,zquum
< eft quod exb/c/quadratum: per hypothefin. Quz auté
zqualibus {unt 2qualia,ea funt zqualia adinuicé,per primd communéfententiam.
Quadratum igitur quod ex b/c,zquum eft ci quod ex c/d/quadrato. Aequalis eft
ergob/c/ipfi c/d:zqualia enim quadrata funt,qu ab zqualibus defcribuntur lineis
reétis. Pofitaeft autem a/d/ipfia/brzqualis,& asc/vtrig; cdmunis.Bina ergo late.
raa/b/& asc/trianguli a/bsc,binis lateribus a/c/& asd trianguli a/c/dAfunt alterna-
tim zqualia:bafis quoq; brc,bafic/d zqualis. Angulus igitur bac,angulo ciasd,per
oftand propofitioné cft zqualis. Eft auté c/asd,angulus rectus,per conftructioné:
& bra/ ¢/ igitur angulus retus cft. Si trianguli itag; quod ab vno laterum qua-
dratum:&c.vtin theoremate.Quod crat oftendendum. _

. ?& Primi Libri Geomctricorum Elementorum, (’é
: FINIS.

Cduerla pres
cedentis.
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Parallelogrammum rcﬂahgulum. |
B Mne parallelogrammum re&angulum, fub dua-

\\, b

NS \§| bus reGtum angulum comprehendentibus reétis

e \ lineis dicitur contineri. "

A& 4 AORONTIV S.Q[Parallclogrammum,dicitur figura qua- Quid paralle

RABES7 AN drilatera,ex oppofitis lateribus adinuicem zqualibus compre logrimum.
Bt henfa. Sunt autem parallclogrammori quatuor tantummo- Quot paralle

do generawvtpote, quadratii,altera parte longius, rhombus,& rhomboides:quem- 1°8r:rr:m°rﬁ

admodum trigefimatertia primi libri ant¢ monuimus diffinitione.Vtrung; porrd 5

& quadratum &altera parte longius,re€tangulum adpellatur:cétinetdrg; {ub dua-

bus lineis rectis ad re€tum conuenientibus angulum, quarum altera in reliquam

abftractiut ducta, ipfum efficit parallelogrammum. @ Vtex a/b/c/d/potes elicere gremptym,

parallclogrammo:quod fub a/b/& a/c/lateribus, re€tum qui ad asconprehendenti-

L bus angulum,continetur.Non poteft enim angulus qui

.. f :: - ada/fore re€tus, quin per vigl:ﬁmamnonam & trigefi-
FRTLR ' mamquartam propofitioné libri primi, reliqui tres an-
Teseee li fint itidem reéti. Imaginanda eft igitur a/b/ re@a,

oo g:crc dire&a via in c: & punétii b/defcribere latus b/d.

vela/c/re€tam,venire re€to fluxu in b: atg; punétum ¢/
efficere latus c/d. Ita enim abftractiue deferibuntur parallelogramma rectangula.
Ad quorum fimilitudinem, numerus per alium quenuis munerum multiplicatus,
planum atq; re¢tigulum efficit numer: vti fubie€ta videtur indicare figura,in qua
6/vnitates per s/multiplicatz,reddunt 30/planum & re€tangulum numerum.
. ' . Ivopwp ai. .

| Avids e Rhoypdppo xwois TEp oodk T 83 perpop v Bp tp ocgaAuior
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. ~ Quidgnomon, S
Mnis parallelogrimiloci eorum qua circa dimetienté illius
funt parallelogrammorum,vnumquodg; eorum cum binis
~ fupplementis,gnomon vocetur. '

 diiij
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O RO NTI V $.€Quanquim gnomonem propri¢ intelligamus rcé'tanguluun

accipitur tamen fupra {cripta gnomonis diffinitio, pro quacung; figura ex duobus

cuiufuis oblati parallelogrammifupplementis,& altero eorum quz circa dimetié-

tem illius funt parallelogrammorii comprehenfa. Diximus autem quadragefima-

Videssprimi gertia propoﬁtionc primi libri,quznam fint parallclogramma circa dimetientem

alicuius confiftentia parallelogrammi:quz item fint eorundem parallelogrammo-

Gnomonisex rum fupplementa.@Sit igitur a/b/c/d/parallelogrammum, & illius dimetiens a/d:

COPIU®-  circaverd dimetientem confiftant g/e/& f/h/parallclogramma, atque illorum fjip.

_ - plementa g/f/& C/ﬁ.DiCO itaque gre/parallelogrammd,

1<-1L—‘_‘5 vna cum binis {upplementis g/f/& ¢/h:;gnomonem effi-

g— & cere f/g/e/h,feufra/h.Cuifiaddatur f/h/parallelogram.

mum:totum integrabitur a/b/c/d. aut fi eidem £/ b/ pa-

rallelogrammo,gnomon circumponatur f/g/e/hiné mu.

Curtalesap & 4 tabitur,{ed augmentabitur figura. Eft autem ciufcemo-

fumptd gnos di qnomonum tradita defcriptio,in partium oblatorum

@8 in demonftrationibus parallclogrammorum expeditiorem expreflionem,principa
liter excogitata.
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Theorema 1, - Propofitio 1.
I fuerint bine re€te line, fecenirg; ipfarum altera in quot-
cunque fegmenta’: reGtangulum comprehenfum fub duabus
recis lineis, zquum eft eis quz ab infecta & quoliber fegmento
rectangulis comprehenduntur.

OR ONTIV S.@Sintbinz reétx lineza/b/& c:quarum altera,vepote a/b, fe-
cetur in a/d,de,& e/b/fegmenta.Aio qudd fuba/b/& ipfa c/comprehenfum re@d-
gulum:zquum eft eis,quz fub /&a/d/& d/e/atque e/b/comprehenduntur reétans
gulis.A dato cnim puncto a,datz re@tz linez a/b,re&a quzdam,per vndecim prie
mi libri propofitionem,ad retos excitctur angulos,excedens datam linci c: 3 qua
fecetur zqualis eidem c,per tertid eiufdem ptimi,fitgaf.  Per dati infuper pun-
&um f,ipfia/b/parallcla ducatur f/g:atque perb, d, & ¢/
punéta ipfi a/ f? atque inuicem parallelz ducantur b/g,
d/h,& e/k,per triicﬁmamprimi ciufdé primi. Reétan.
gulaigitur funta/b/f/g,a/h, d/k,& e/g/ parallelogrima.
g Quzlibetinfuper/&brg/& d/h/& e/k,ipfi a/freft 2qua-

F- d 3 b

Ex hacpropo £ h

<

fitione, nume lis,per trigefimamquarti ciu{dé primi.cidé quog; a/f7eft
rorum ab A, &qualis c. ommes igitur adinuicé, atq; ipfi /funt zqua-
rithmeticis

tradita colli, les: per primam communem fententiam. Quod igitur fub ¢/& a/d continetur re.

gitur multipli Gtangulum,zquum eft ipfi a/h:& ?uod fub /& d/e,ipfi d/k: atqg; id quod fub eadem

catio. & e/b,ipfi e/g/rectangulo 2quale.Ipfis porrd ash,d/k,& c/g/rectangulis, 2quum
eftab/f/g/ rectangulum(nempe totum {uis partibus integralibus fimul fumptis)
continetirg; fuba/b/& a/f,queipfi c/data cft zqualis. Datis igitur binis lincis re-
s a/b/&c,quod {ub cifdem continetur retangulum,zquumeett eis qua fub infe-
&a c, & quolibet ipfius a/bs fegmento comprehenduntur re@angulis.Quod opor-
tebat demonttrare. o
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. Theorema 2, Propofitio 2.
2 QI reftalineafecetur vecung; : jua: fub tota & quolibet fegmé-
torum rectangula comprehenduntur,zqualia funteiquod ex

tota eft quadrato. - :
O RO'NTIV S.@Recalinea vtcunque fecari dicitur,quz in quouis datoillius Quidre@tam
punto,ab(q; partii determinata ratione,indifferenter diuiditur.  Sit igitur a/b/lic “"“&V:i'-'ﬁ'
nea reéta,quz veungs fecetur in c.Dico @ fuba/b/& ascatg; fub eadem a/b/& /by TEHFA™
cSprehenfa reftangula: zqua funt ci,quod ex tota a-b/fit quadrato. Ex data nang;
a/b,quadratum dc(sc':ibatur a/bsdve: per quadragefimamfexti primi.Et per datum
.punétum c,vtriq; &a/d/& bres parallela ducatur c/f: per trigefimamprimam eiuf-
dem primi libri propofitionem.Rectangula igitur funt,a/£/& c/e/parallelogrima:
atque ipfum a/fAub asd/& asc, ipfum verd cze/ fub c/bs
& bre, per primamhuius diffinitionem comprehenfum. -
Etquoniam a/b/&a/d/funt binz quzdam linex recta:
&ipfard altera,{cilicet a/b,feta eft in a/c/& cb/fegmé-
ta, ex hypothefi. Quz igitur ab infeta a/ d, & vtroque
fegmento a/c/& c/b/continétur rectangula:zqua funcei,
d ‘ ¢ -quodfub duabus lincis re€tis a/b/& a/d/coprehenditur
~ re&angulo, per primam huius fecundi propofitionem.
Atqui bre/ipfia/d,& vtraque ipfia/b,per trigefimam diffinitionem primi eft 2qua-
lis;necnona/b/d/e/reCtangulum,id quod ex ipfa a/b/fit quadratd. Quz fub tota
igitur a/b,& quolibet fegmento a/c/& c/b, rectangula comprehenduntur : zqualia
(I%nt ei quod ex tota a/breft quadrato-Quod erat oftendendum.
o Oedprpw » Pedoeas. > :
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Theorema 3, Propofitio 3.
3 M relta linea fecetur vecunque: re@angulum fub tota & vno
fegmentorum cprehenfum,zquumeftei quod fub fegmens
tis comprehenditur retangulo,8 el quod ex prazdicto fegmento

fit quadrato.
O RO NTIVS.qEfRoasb/reftalinea,vicung; fe@a in puncto ¢ Aio quod fub
tota a/bs& altero fegmentorum,vtpote a/c,comprehenfum retangulum: zquum
cft ciquod fub a/c/& c/b/Aegmétis rectigulo cotinetur,& ei quod ex codé fegmen-
to a/c/fitquadrato. Defcribatur enim exa/c,quadratii a/c/d/e:per quadragefimi-
fextam primi. & producatur d/c/in direétii v(g; ad f, per fecuncﬁnm poftulatd. Per’
a c 1 puntumdeniq;b, vtrig; &a/d/& e/ parallcla ducatur
~ b/fiper trigefimaprimam ipfius ptimi.Re@tagula igitur
funt a/f/& c/f/parallelogramma, per primam huius dif-
- nitioné Et quoniam a/b/ & a/d/ binz quzdam videntur
d— ¢ eflelinex retz:quarialtera,vtpoteab,fecta eft per hy-
pothefinina/c/& c/b/fegméta.Sub duabus igitur lineis

a e
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rectis a/b/& a/d/comprehéfum re@angulum a/fzqui
<ft eis quzab infecta a/d/ & quolibet fegmento a/c/ &
obscontinentur rectangulis : per primam huius fecun-
. i propofitionem, hoc eft re@tangulis a/ ¢/ &of. At-
a | c ?ui at/reCtangulum, zquum eft ei quod {ub tota a/b,&
o v .. legmentoa/crcontinctur:nam a/d/ipfi a/creft zqualis,
per trigeflimam diffinitionem primi.A/e/portd quadratd,quod ex codem fegmen
to a/c/defcribitur.Re@anguli denig; c/f,zquii eft ci quod fub a/c/& cb/Aegmentis
cacinetur:eft cnim c/e/eidea/c,per ipfius quadrati diffinitioné zqualis. Sire@®a igi
 ur linea a/b,vtciig; fecetur in puncto crectangulil fub totaa/b/&altero fegmento
fum a/c/cdprehenfum,zquii eft ei quod fub ac/& c/bs fegmentis fit re¢tangulo,&

ciquod ex przdicto fegmento a/c/ cft quadrato. Quod oftendere oportebat.

) Osdpnpa Peieas
EAp (b ypapph THOF bos iTupe,T6 &ad Tl s TeTpdyvop igvp isou Toiss & TGP
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Theorema 4, Propofitio 4.

S I re€talinea fecetur veciq;:quadratum quod fitex tota,zqud
eft quadratisquefiunc ex fegmeétis,& ei quod bisfub {egmen

tis coxr;lprehenditur reGtangulo, -
ORONTIVS.€Sitasb/linca refta,quz fecetur vteung; in piicto ¢ Dico qua-
dratum quod ex tota fit a/ b, zquum cffe cis quz ex a/c/& ¢/bs deferibuntur qua-
" dratis, &bis ub a/c/ & ¢/ b/ fegmentis comprehenfo reétangulo. Defcribatur in
primis ex a/b,quadratum a/b/d e:per quadragefimamfextam primi. Ec conne€ta-
tur a/c/dimeticns,per primum poftulatum.& per datum punétum , verique a,/d/
& b/e/parallcla ducatur c/f/fecans a/e/dimetientem in punéto g Per punctum de-
nig; g,ipfis a/b/& d/e/parallela ducatur h/k: per trige imamprimam ciufdem pri-
mi. Cum igitur a/b/d/e/fic quadratii, zqualis eft a/i/ipﬁ bre:per trigefimi ipfius

a [

. a e &  primidiffinitionem.Ifofcelis igitur a/bse/trianguli, qui
Hoc theores ad?)aﬁn a/c/fiunt anguli,hoc eft brase/&ae/b,{unt per
a4 n6mullis B! k  quintam primi adinuicé zquales. Eiufdem porrd trian
aliter demons gulia‘bse/tres anguli, binis funt rectis zquales:per tri
Rratifed hac * gelimamfecidam primi. Rectus eft autem angulus qui
eftomnifi cla 33— .  adb.reliqui igitur angulibrase/&ase/b, vni recto funt
riffima, zquales.{untautem & zquales adinuicem:vterg; igitur

dimidium eftanguli recti. Trianguli rutfum a/c/g/ tres anguli, duobus reétis,per -
candem trigefimamfecundam primi,cozquantur.a/c/g/porrd angulus, rectus eft:
nempe zqualis interiori,& ad eafdé partes qui ad b,per vigefimamnona ipfius pri-
mi.Ergo reliqui duo anguli c/a/g/& a/g/c,vni re€to {unt zquales.fed dimidium re-
Ctieft c/a/g/angulus:igitur &a/gre;rectiitidem eft dimidia. Aequus cft propterea .
angulus c/a/g/ipfi a/c/g:per primam communem fententiam. Et latus confequen-
ter a/clateri c/g,per fextam primi zquale.Eft autem & a/h/latus,ipfi c/g, necnon
h/g/ipfi asc/zquale:per trigefimamquarti eiufdem primi. Aequilaterum eft itag;
vc/g/hy parallelogrammum. aio quod & rc&angulit,lm:nam angulus quiadsa,re-
&tus cft.R e@angulum porrd fub duabus rectis lineis angulum rectd comprehen-
dentibus,per primam huius diffinitionem,cotineri dicitur. Quadratum cftigitur
a/c/g/h:& zquum ci quod ex a/c.  Haud diffimili difcurfis,f/k/parallelogrammd,
quadratficfle conuincetur:& zquale ci quod ex c/b.Nam zqualis eft [g/k/cidé asc,
per candem trigefimamquartd primi.  Etquoniam zquum eft h/f{upplement@
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ipfi c/k, per quadragefimamtertiam primi: & ¢/ k/ id quod fub a/ ¢/ & ¢/ b, nam
ipfia/c/ oftena eft zqualis ¢/ g . Rectangula igitur ¢ k/ & h/f, zqua funt ei,quod
‘bis fub fegmentis comprehenditur,re@angulo. Oftenfum eft autem ag/ & gres
quadrata,cis fore zqualia/ quz ab cifdem fegmentis fiunt quadratis.Et a/g/igitur
¥ gse,vni cum e/ & h/fequalia funt quadratis qua fiunt ex fegmétis,& ei quod
bis fub ﬂ:gmcntis comprehenditur re¢tangulo. Efdem portd a/g, g/e, ok,& h/f,
zquum cft quadratum a-b/d/e,ex ipfa a/b/defcriptum:nempe totum fuis partibus
integralibus. Quod igitur ex tota a/b/fit quadratum : zquum cft quadratis quz
fiuntex a/c/& c/b/fegmentis, & ei quod bis Exb cifdem fegmentis comprehenditur
rectangulo.Quod fuerat demonftrandum. Corollarium.

@ Parallclogramma igitur,quz circa quadrati dimetientem céfiftunt,fore itidem
quadrata:relinquitur manifeftum.

: " Ordbgnpae N Pedbens 6.
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' S Theorema s, - Propofitio 5. |

5 I re@a linea fecetur in zqualia,& non zqualia:retangulum

comprehenfumab inzqualibus fectionibus rotius, vna cum
Euadrato quod 2 medio fe¢tionum,zquum eft ei quod 3 dimidia

t quadrato. ~
O RO N T V S.Sit rurfum a/b/linea recta:quz bifariam feceturin punto c,
atque in non zqualia,in pun&od. Aio quod fub a/d & d'b/comprehenfum reétan-
gulii,vni cum coquod ex d/c/quadrato: #quumeft ei,quod ex a/c/dimidia fit qua.
drato. Defcribatur ergo exa/c,quadratum a/c/c/f:per quadragefimamfextam pri Csfirutio s
mi.& conne@atur dimetiens a/f,per primum poftulatum. per punétum infuper d, gur=-
wtrique a/e/& ¢/f/parallcla ducatur d/g,fecans a/f/ dimeticntem in puncto h. Rur-
fom per datum pa@um h,ducaturk/1 /m,i%ﬁs a’b/& e/ £/ parallela : per trigefimd-
primam ipfius primi.tandem per piictum b,ipfis a/k/& c/1/ parallela ducatur b/m:
per candem trigefimamprimam irimi. His ita conftructis,quoniam {upplemen- Demfratio
. : /|

tum g/k,zquum cft fuppleméto d/l, per quadragefim3. theorematis.
a ¢ b tertiamipfius primi:addatur communea‘h.totum ergo
a/gytoti a/l re€tangulo, per fecundam communem fen-
ki —Nh__ i m tentid erit zquale.At c/m/cidem a/l/eft zquale, per tri-
mifexti ciufdé primi:funt enim in bafibus zquali-
e f - us a/c/& o/b,& in eifdem parallclis a/b/& k/m. Ecasg/

_ igitur ipfi c/m; per primam communem fententiam et
xquale. Addatur rurfum commune re@tangulum d/1. Et d/nv igitur reGtangulum,
per candem fecundi cdmunem fententiam,zquabitur gnomoni g/a/l.Atqui d/nv
rectigulum 2quum cft ei quod fub a/d/& d/b/continetur:quadratum eft enimah,
per corollarium quartz progoﬁtionishuius:& zqualis dproptcrca asd/ ipfi d/h,fub
qua &db;ipfum d’m/céprehenditur re€tangulii. Quod igitur fub a/d/& d-b/con-
tinetur re€tangulum, zquum eft gnomoni g/a/l. Addatur tandem commune qua-
dratom b/ f. gmprchcn(um igitur {ub a/d’ & d/ b/ reCtangulum, vnd cum qua-
drato h/f;2quum eft gnomoni g/a/l,atque ipfi quadrato h/f. Quadrati crorri’» hA,
‘zquum cft ei quod fub d/c/medio feCtionum: gt cnim ex b/l quz ipfi d/c,per tri-
gefimiquart3 primi eft 2qualis. Quod igitur fub a/d-& d/b/ctinetur rectanguli,
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«ni cum quadrato quod ex d/c, 2quum eft gnomoni g/a/l,atque ipfi quadrato /&

Ipfis demum g/a/l/gnomoni & quadrato h/f, zquum eft a/c/e/f,quod a dimidia
a/c/defcriptum eft quadratum.Rectangulum igitur comprehéfum ub ad/ & d/bs
inzqualibus {etionibus,vna cum quadrato quod 2 medio fedtiond d/c, zquum cft
¢i quod exa/bsdimidia fitquadrato. ~ Si re@ta igitur linea,& qu fequiitur reliqua:
vt in theoremate.Quod oftendendum fufceperamus.
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Theorema 6, Propofitio 6.

I re&ta linea bifariam fecetur,adijciatirque ei aliqua reéta lis
nea in reGtum:re¢tangulum comprchen?um {ubtora cumaps
pofita & acfpoﬁta,vné cum quadrato quod fita dimidia, zquum
eftei quod ex conic&ta ex dimidia & appofita,tiquamex vna des .

{cripto quadraro. - A ,
O RON TV S. (Efto a/b/linea re@a,fe@ta bifarii in punto c: cuireéta qua-
dam linea b/d/in direétum adijciatur.Dico,quod fub a/d,& d/b/ comprehenfum re-
&igulum,vni cumeo quod ex ¢/b/quadrato:zqui eft quadrato quod ex c/d. Fiat
enim ex c/d’quadratum c/dse/f,per quadragefimamfextam primi: & conneétatur
e/d/per primum poftulatum.Per punétum m('ugcr b, vtriquec/e/& df,per trige-
fimamprimam ciufdem primi,parallela ducatur b/g,qu fecet dimetientem e/din
punéto h. Rurfum per pun€tum h,ducatur k/l/m,ipfis asd & ¢/f/parallela: necnon
per a/punétd, vtrig; c/l/& d/m/ parallelaa‘k, per candem trigefimamprimam pri-
mi. Climigitur a/c/ zqualis fic ipfi /b/per hypothefin, & a/dipfi k/m-paralicla:
aquumeft a/Vparallelogrammum,ipfi c/h/parallelogrammo, per trigefimamfex-

a c p 4 tamprimi Eidem porro c/h, zquum eft h/f/ fupplemé-
tum: per quadragefimamtertiam eiufdem primu.Ec a/ls
X ¢ m Igitur ipfi h/f, per primam communem fententiam eft
xquale - Addatur vtrique zqualium commune ¢/m. to-
tum igitur a/m- re€tangulum, gnomonil/ d/ g, per fe-
——'s cundam communem fententiam zquabitur.A tquia/m/
- ‘ cft zquale ei,quod fuba/d/ & d- b/ comprehenditur re-
&angulo: continetur enim fuba/d/& d/m,qu eft zqualis ipfi d’b, nam b/ m/ qua-
dratt eft,per corollarium quartz huius fecundi.Comprehenfum igitur fub a/d/&
d-b/re@tangulum, zquum eft inomoni 1% d:F-communc rurfum addatur l/g,quod
per idem corollarium quartz huius eft quadratum.Quod igitur fub a7d/& d/b/c-
tirictur re€tangulum,vna cum |/g/quadrato:zquil eft gnomoni ld/g,& eidem qua-
dratol/g. Ipfis porro gnomoni I7d /g, & quadrato I g: 2quam cft c/d/e/f/ quadra-
tum.& quadratum l/g, zqui eft ei quod ex c/b: eft enim I/h/(ex qua fitipfum 1/g/
quadratum)zqualis ipfi c/b,per trigefimamquartd primi. Rectanguli igitur fub

. asdhoc eft fubtota a/b/cumadpofitab-d,& ipfa bsd-adpofita comprehen{um,vna

cum quadrato quod fit  dimidia c/b: 2quii i eft quod fitex c/d,hoceft ex dimidia

c/b, & adpofita brd, tanquim ex vna deferipto quadrato. Quod demonttrare fue-
rat operxpretium. ;
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Theorema 7,  Propofitio 7.
” S I re@alinea fecetur vecunque:quod i tota &ab vno fegmen-
) rorum vtraque fiunt quadrata,zqualia funt reGtangulo com-
prehenfo bis fub tota & dicto fegmento, & ei quod 2 reliquo feg-

mento fitquadrato.
ORONT 1V S.€Data enim recta linea a/b, vtqung; fecetur in pun&to ¢ Aio
¢x tota a/b, & vno {egmentorii, vtpotea/c,vtrag; defcripta quadrata:zqualia fore
ci.quod bis fub a/b/& a/c/cStinetur rectangulo,& ci quod ex c/b/fit quadrato. Ex Figute praes
ipfa enim a/b,defcribatur quadratum a/b/de,per quadragefimamfextam primisg P47
conneétatur ae/dimeticns,per primum poftulatum.Per pun¢tum deinde ¢, duca-
tur o/fripfis a/d/& bresparallela,fecans a/e/dimetientem in g. & per idem punctd
g,vtrique a/b/& dve/ parallela rurfum ducatur h/k:per trigefimamprimam primi.
Erunt igitur h/c/& f/k/parallelogramma,circa dimetientem a‘e/cfiftentia,qua-
drata:per quartz huius corollarium. Etquoniam c/k/& h/f/fupplementa,funt per gmmatio
quadragefimamtertiam ipfius primi adinuicem zqualia.addatur vtrique,commy- ©1¢Ormat

a__ ¢ L ne quadratum h/c. Totum igitur a/k;toti a/f,per fecun-
dam communem fententiam crit zquale.Eftautema/k/
hi—g R zquum ci quod fub tota a/b,& fegmentoa/c/continetur

rectangulo:nam a/c,ipfi a‘h, per quadrati diffinitionem
eft zqualis.Retangulis itaque a/k/& a/f/2quumeft id,
quod bis fub a/b/& a‘c/ continetur re¢tangulum. Eifdé
porro a/k/& a/f/reCtangulis, zquatur gnomon fra‘k, &
quadratd infuper h/c(bis enim cum ipfis a/k/&a/f/reCtangulis,includitur {guadrao
tum h/c)gnomon igitur f/a‘k,vna cii quadrato h/c, zqualis eft ei quod bis fub a/bs
& asc/comprehéditur rectangulo.Addatur rurfum cdmune quadratum f/k. Gno-
mon igitur f/a/k,vnd cum quadratis h/c/&f/k:ei quod bis fub a/b/& a/c/cotinetur
rectangulo, ipfi quadrato f/k/eft zqualis. Atqui fra/k/gnomoni, & quadrato f/k:
zquum cft a/bfd/c/quadratumliitur quadratum a-b/d/e,vna cum quadrato h/c:
zquum eft coprehenfo bis fuba/b/& a/c/re@angulo,& ipfi f/k/quadrato.Sed a‘bs
d e/quadratii,ex tota a/b/defcriptd eft.& h/c/quadratum,id quod fub a/cfegmen.
to.f’k/autem zquale ¢i, quod fitex reliquo fegmento c/b:fit enim ex g/k,quz ipfi
c/b,per trigefimamquartd primi eft zqualis. Quod igitur ex tota a/b/& fegmen-
to a/c/vtraq; flunt quadrata:zqualia funt re€tangulo comprehento bis fub tota a/b,
& dicto fegméto a/c,& ci quod fub reliquo fegmento c/b/fit quadrato. Si rea igi-
tur linea:&c. vt in theoremate. Quod oportuit oftendiffe. :
Oudghpx  u, Tpdfears %
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Theorema 8, Propofitio 8. |
8 S I re@talinea fecetur vtcunque:: re¢tangulum comprehenfum

quater {ub tota & vno fegmentorum,ci eo quod ex reliquo
cj.

| r3 e
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{fegmento eft qﬁadrato,aequum eft ei quod fitex tota & pradi¢to
fegmento tanquam ab vnadefcripto quadrato. :

O RONTIV S.Eftoa’b/retta linea,vcunque feéta in punctoc. dico quod re-
Gtangulum quater {ub tota a/b,& vno fegmentori,vtpote b/C/mmprchcn?um,vné
cum quadrato quod fit ex a/c:equum eft ci,quod ex a/b/& codem fegmento b/c,
tanqum ab vna defcribitur quadrato. Pro(cllucatur enim a/b/in direCtum verfus
d,per fecundum poftulatum:& ponatur b/d/zqualis ipfi b/c,per tertiam primi. Ex
asd’ autem defcribatur quadrati a/d/e/f, per quadragefimamfextam ciufdem pri-
mi:& conne&atur dimetiens e/d,per primum poftulacum.Per trigefimamprimam
deinde ipfius primi,per c/& b/punéta,ipfis a‘e/& d/f/parallelz ducitur c/g/& bk,
dimetiétem e/dfecantes in pactis h,l:& per eandem trigefimiprimam,per punéta
h/& Lipfis a/d/& e/f/parallelz rurfum ducantur m/n/o/& p/q/r. Etquoniam per
conftructionem c/bvipfi b/d-eft zqualis:& q/1/ipfi c/b,necnon Ir,ipfi b/d,per trige
fimamquattam primi.Eft igitut q/1-zqualis ipfi l/r, per primam communem fen-
tentiam:quz enim zqualibus zqualia funt,ea funt zqualia adinuicem.& h/n/céfe-
quenter,ipfi n/o/itidem concludetur 2qualis. Parallelogrammumitaque b/r/zqui
cft ipfi ¢/, & proinde q/nvipfil-o/parallelogrammo zquale,per trigefimamfextam
a ¢ 4 ipfius primi: funt enim b/r/ & ¢/l/in zqualibus bafibus,
: | ; ac in eifdem parallelis conftituta,fimiliter & q/n/atque
F '!] " lo.Atqui ¢/l/& l/o/Auppleméta corum qu circa dime-
m b In_lo tientem h/d/funt parallclogrammorum, per quadrage-
- fimamtertiam ciufdem primi zqualia funt adinuicem.
Igitur b/r/& q/n/parallelogramma, zquis funt zqualia
‘ parallelogrammis:& xqua propterea adinuicé,per ean-
J ¢ dem primam communem fententiam. Quatuor igitur
¢ g b/r,c/l,1/0,& q/n,funt adinuicem zqualia: & quadrupla
confequenter iplius ¢/l. Infuper quoniam b/r/& q/n/parall:}ogrima,pcr corol-
larium quartz huius {unt quadrata:zqualis eft b/l/ip{i b/d,& q/h/ipfi q/L,per ipfius
quadrati diffinitionem.Eidem porro bsd/zqualis eft o/b,per coftructionem:& b/l/
igitur ip{i c/b,per primd communem fententii eft zqualis.Ipfi rurfum c/bszqua.
Iis eft q/1,necnon ¢/qipfi b/l/zqualis, per trigefimamquartam primi:& c/q/igitur
ipfi q/l,per candem comunem fententid eft zqualis.at q/h,cidem q/l/2qualis pra.
oftenfa eft:& c/qvigitur,ipfi q/h,per ipfam primam communé fententiam cft zqua-
lis.Patuit auté,quod & h/n/ipfi n/oitidem zqualis eft. Parallclogrammum igitur
a/q-ipfi ph,necnon h/kipfi n/f7,per trigefimamfexci primi cozquatur:funt enim
a/q/& p/hvin bafibus zqualibus/ac in eifdé parallelis,fimiliter & h/k/atq; n/f/con
ftituta. Ipfa verd p/h/& h/k,funt turfum adinuicé qualia,per quadragefimater
tiam ipfius primi:nempe fupplementa eoril,quz circa dimetienté e//funt paralle-
logrammorum.Et a/q/igitur & n/f/ parallelogramma,zqualibus funt zqualia pa.
rallelogrimis:& aqualia proptetca adinuicé,per prima communé fententid. Qua.
tuor igitur a-q,p/h,h/k,& n/f, zqualia funt adinuicem: & quadrupla conﬁ:qucntcf
ipfius a/qparallelogrimi.Oftenfum eft autem,g & b/r,c/l,1-0, &q/n, quadrupld
funt ipfius ¢/L.O&o igitur parallelogrima,m/d g/gnomoné conftituentia,quadru
plum efficiunt totius a/l/parallelogrimi.Eft autéa/l parallelogrim,ei quod fub -
ab/&b/c/cotinetur rectangulo zquale:nam b/,ipfibrc,zqualis oftéfa eft.Rectan-
gulum igitur quater {ub a/b/&b/c/céprehenfum,zquum cft gnomoni m/d/g:Ad-
datur commune quadratum m/g.Quater igitur (ub a/b/&b/c/comprehenfum re-
¢tanguli,vna i quadrato m/g:zquatur gnomoni m-d/g,& cidem m/g/ quadrato.
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Ipfis porro gnomoni m/d/g,& quadrato m/ g zquum cft quidratd a/d/e/f.Com-
prehéfum igitur quater fuba/b/& b{d/rc@angUIU,Vna cum quadrato m/g:zquum
eft,per primam communem fententiam,ipfi quadrato g/d/c/f.Atqui m/g/quadta-
tum 2quum cft ei, quod exa/c: ficenim ex m/h, quz cidem asc, per trigefimam.
quartam primi,eft zqualis.Quadratum auté a/d{c/f, zquum cft ci,quod ex a/b/&
b/c/tang ex vna defcribitur quadrato:data eft enim b/d,ipfi b/azgualis. Siretta
igitur linea a/b,fecetur veecunque in punéto cretangulum comprehenfum quater
(%b tota a/b/& fegmento b/c, cum eo quod ex reliquo fegmentoasc/ eft quadrato,
zquum cft i quod fit fub tota a/b,& pradicto fegmento b/c/,tanquam exvna de-
fcripto quadrato.Quod demonftrare fugratoperapretium. : :
’ T Ooguusx 0 - Pgobearg 0.
- Ay ivbGe pprpph Tundf g i xod &, 6w TEp dicwp g SAag TEp gy 2
E'rwfo'rywm, dimAca ¥ 7 e &m s ipodias’ kod 8 &mdilg pipckd T8p TopSp
TETEaYNOV, Theorema o, ' Propofitio 9.

o ‘1 reéta linea fecetur in 2qualia & n6 zqualia:qua ab inzqua-

") libus totius fegmenti fiunt ,%;mdrata,dupla funt eius quod 2

dimidia, & eius quoda medio fectionum fit quadratorum,

O RON TV S.€Secctur enim asb/rea bifariam,in punéto c:& in non zqua-
lia,in d.Aio quod defcripta ex a/d/ & d/b/quadrata,dupla funt corum quz ex a/e/ .
& c/d fiunt quadratorum. A dato enim punéto ¢, datz reétz linez a’b, reftalinea vt conftruen
c/c/ad re@os excitetur angulos,per vndecima primi:& verique ipfarum a/c/& /by 98 figua.
ponatur zqualis,per tertii eiufdem primi.Conne&itur deinde a/e/& e/b, per pri-

~ mum poftulatd.Per pun@d infuper d,ipfi c/e/ducacur parallella d/f: atg; per pun-

- Etum t,ipfi a/b/parhﬁcla ducatur f/g,per trigefimamprimi ipfius primi.conne&a.
tur tandem a/f, per idem primi poftulacum. Clm igitur a/c/fie zqualis ipfi c/c: Primusdems
erit per quintam primi, angulus c/ase,zqualis angulo a/e/c. Et quoniam trianguli g::;:," proe
c/a/c/tres anguli,funt zquales duobus rectis,per trigefimamfecundam ipfius pri-
mi,rectus eft auté quiad c:reliqui igitur anguli c/aze/& ase/c,vni re&to funt zqua-
les.funt auté zquales adinuicem,vterque igitur c/ase/&ase/cyreti dimidius eft.Ee
proinde vterg; eori qui ad bafin /b, ifofCelis e/c/b, dimidius eft reti.Itag; totus
. e a/e/bsangulus,rectus eft. Rurfum,quoniam e/g/f/trian.-

: . gulitres anguli,binis reétis font zquales,per candé eri>
_ ¢  gefimamfecidam primi. re€tus eft autem quiad gznam
_ » \ aqualis interiori & oppofitoad eafdemtpartes,quiad ,
5 ,

. a & per vigeimamnonam primi.dimidius item reieft,qui

: fub gre/f.Reliquus igitur qui fub e/f/g, rectiitidemn cft
dimidius.Ambo igitur cidem,vtpote dimidio vnius recti,funt zquales:& zquales
propteréa adinuicem,per primam communem fententiam.Ec latus confequentet
</g,lateri g/f/xquale,per {extd primi.Haud diffimili via,latus £/d,lateri d/b/céclus
ditur zqudle. His ita prxoftenfis,quoniam a/c/zqualis eft ipfi ¢/c:zqui eft qua- f'ccﬁl!l’& Pff;_
dratii quod fit exa/c,ei quod ex c/e/fit quadratozper corollarii quadragefimafex, ¢P% =P
t= ipfius primi.Eis porro quz ex a/c/ & cve/fiunt quadratis,zqui eft quod exase/ tionis.
defcribitur, per quadragefimamfeptimam eiufdem primi:& propterea dupli dius
quod fit ex a/c. quod enim binis zqualibus eft zquale,alterutrius zqualiii duplum
eft. Item quoniam zqualis eft e/g/ipfi g/f:zquum eft rurfum per idem corollarid,
defcriptum ex e/g/quadratum,e1 quod fic ex g/f. Eifdem porro quadratis quz ex
¢/g/& g/f;zquum ¢ft quod fic ex ¢/f, per eandem penulcimam primi-Duplum eff

e.ij-
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e . igitur quod ex ¢/f/quadratum, cius quod ex gsf/defcri-
bitur.Atqui g/£/ipfi c/d/eft zqualis, per trigelimiquar-

¥ tam 'Pn'mi:&abz ualibus reétis, zqualia delcribuntur

' uadrata, per corollarid ipfius quadragefimafextz pri-

a ¢ B milibri. Quod igitur cx ¢/ f/ quadratum, duplum cft

e cius quod fit ex ¢/ d. Oftenfum eft autem, defcriptii ex
ase/quadsatum,duplum fore eius quod ex a/c. Defcriptaigitur cx a/e/& e/f/ qua.
drats, dupla funt corum quz ex a/c/ & c/d/ fiunt quadratorum. Eis porrd que cx
aser& e/t/quadratis,zquum eft id quod ex-a/fdefcribitur,per quadragefimamfe-
gtimam primizrectus eft enim angulus aze/ £ Defcriptd igitur ex a/f/ quadratum,

uplum eft corum quz ex a/c/& c/d/ fiunt quadratorum. Ei rurfum quod ex a/f
defcribitur quadrato,2qua funt quz cx a/d-& d-f/quadrata,per eandem quadrage
fimamfeptimam primi:rectus eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnond ipfius
primi.Quz igitur ex a/d/& d/f’ vtraq; quadrata, dupla funt corum qu ex a/c/&
¢/d/fiunt quadratori. Atqui d/frequalis eft ipfi d/b:& ab zqualibus lineis,zqualia
defcribiitur quadrata,per allegatii quadragefimzfextz primi corollarid.Defcripta .
igitur exa/d/& d/b/ quadrata,eordi quz ex a’c/& ¢/d/fiunt quadratord dupla funt.

Si recta igitur linca:&c. vt in theoremate. Quod oftendendum fufceperamus. -
Oebpnpc by Peooeais. ‘" R
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B Theorema 10, Propofitio  10.

S I reta lineafecetur bifarid,apponaturauté ei quepiiredta lis
nea in retum:quod ex tota cum appofita,& quod ex appofita

vtrag; quadrata, dupla funteius quod ex dimidia, &eius juod ex

adiacére dimidia & adiunéta,tanq ex vnadefcriptori quadratord,

O R ON T IV S.€Data enimasb/re@a linea, bifariam fecetur in c: addatdirgs

ciin direCtum recta quzdam lineab/d.Aio qudd ex a/d-& d-b/vtraque quadrata,

dupla funteorum quz ex a/c/& c/d/fiunt quadratorum. Excitetur enim per vide-

Csftrudtio o cimam primi,a puncto c/datx reétz linez a/d, ad angulos retos c/e: ponatdrque
gur=. vtrig; a/c/& c/bszqualis,per tertiam ipfius ptimi.connetantur deinde a/ ¢/ & e/b,
per primil poftulatum.Etper e/pun€tum,ipfi a/d-parallela ducatur ¢/ f:necnon & °

per pun&am d,ipfi c/e/parallela/d/f,per trigefimamprimam ciufdem primi.In pa-

rallelas igitur c/e/& d/f,reta linea incidens ¢/finteriores & ad eafdem partes an-

Eulos cre/f:&e/fd,binis fectis per vigefimamnonam primi, efficit zquales. Atqui
se/f/angulus,minor eft ipfo cse/ f: duo itaque anguli bre/f/& e/f/d, & reCtae/f, in

bse/& d/frre€tas incidente caufati,binis rectis funt minores. Produétx igitur e/bs

& f/d,ad partes b,d,tandem concutrent,per quintum poftulatum. Producitur igi.

tur,per fecundum poftulati:& conueniant in puncto g.& connetatur a/g,per pri-

mum poftulatum. Cam igitur a/c/fic zqualis ipfi c/e: crit per quintam primi ane

Oft¥fio theos gulus c/ase/zqualis angulo a/e/c.Et quoniam trianguli e/a/c/tres anguli,binis funt
remats. retis aquales,per trigcﬁmamfccunjlam primi:rectus cftautem,qui ad e.Reliqui
igitur c/ase/& e/a/c/anguli,vni re€to funt zquales: qui cam fint zquales adinuicé,

vterq; dimidius eft recti. Et vterg; propterea c/e/b/& e/bsc, qui ad bafin e/ b, ifo-

felis e/c/b,reti dimidius eft.Ergo totus a‘e/bsangulus eft reétus. Infuiper, quogis
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per trigefimamfecundam primi,triangulib/d/g/ tres anguli, funt zquales duobus
recis:rectus autem cft quiad d/(nam zqualis.alterno e/c/d,per vigefippamnonam
primi) &d/b/ g/ recti dimidius eft (zqualis fiquidem ad verticem pofito c/b/ e,

er quindecimam ipfius primi)reliquus igitur angulus b/g/d, dimidis iidem eft
recti. Ambo ergo d/b/g/ & brg/ d/ anguli, eidem (hoc eft dimidio vnius reéti){unt
zquales:& zquales propterea adinuicé, per primam communé fententid.ine p-d/
latus,ipfi d/g/lateri,per fextam primi refpondenter zquatur. Przterea, quoniam

~ e/frg/trianguli tres anguli, binis rectis, per candem trigefimam{ecyndam prig;i, _
r

funt rurfum xquales : rectus cft auté quiad f(nam zqualis oppofitoguiad c,

e trigefimamquartam ciufdem primi& c/get/reti dimi;

a <! d communem fententiam:& latus confequenter e/f/lateri
f-g,per fextam primi zquale. His ita demoftratis,quo-
_ B g md zqualis eft a/c/ipfi crexquod igitur ex a/c/quadratd,
zquum eftci quod excre/fit quadrato,per corollarium quadragefimafextz ipfius
rimi.Eis porrd que exa/c¥ c/e/fiunt quadratis: zquil eft id,quod ex ase/ defcri-
gimr,pcr qu;dragcﬁmmﬁ:ptimam primi. qud igitur ex a/e/fit quadratum, du-
plum eft cius quod cx a/c. Ieem,quoniam zqualis eft ¢/ f, ipfi f/g: quz ab ipfis de-
fcribuntur quadrata, funt rurfum adinuicem zqualia.Eifdem porro qua ex e/f/&
f/g /fiunt quadratis,zquum cft cx ¢/g/defcriptum quadratum,per eandem quadra.
gefimam{cptimam primizrectus eft enim qui ad fangulus. Quod igitur ex e/g/fit
quadratum,duplum eft eius quod ex e/f-Acqualis autem cft e/f/ipfi c/d,per tri{geﬁ
mamquarti primi:X que ab zqualibus rc&ls_dc‘fcnbuntu.r quadrata ; zqualia {unt
adinuicem,per ipfum quadragcﬁmzﬁ:xtz primi cosollarium.Quod igitur ex e/g/
fit quadratum,duplum eft ctus quod ex c/d.Oftendimus autem deferiptiex a/ ¢/
quadratum,dupli itidem fore eius quod fit ex a/c.Quz igiturex/a/e/8& ¢/g/vtraqs
quadrata,dupla funt corum quz exa/c/& ¢/ d/ fiunt quadratorum. Eis aute quz ex
a/e/& e/g/fiunt quadratis,zquil cft rurfurq quod ex a/g/defcribitur,per ipfam qua-
dragefimamfeptimam primerectus cft enim a/c/g,angplus.Dcﬁ:riptum itaqueex
a/g»quadratum',duplum cft corum quz ex a/c/& ¢/d tiunt quadratorum.Ei dem@
quod exa’ g/ fit quadrato, zquahafunt quz ex a/d/& d-g/ quadrata defcribuntur,
per Cepiusallcgata quadragelimamfecptima primi:quoniam a/d/g/ angulus reétus
cft.Ergo defcripta cx a-d/8.d/g/quadrata,cori quz cx a/c/& c/d fiunt quadratord
dupla funt.Aequalisporro often(a db,ipfi d/g:& vnius propterea quadratum,alte-
rius quadrato zqui fore néceflumeft. Quod igitur ex tota a/brci adpofitab/d,
& quod ex cadem brd adpofita vtrag; quadrata:dupla funt cius quod ex a/c/dimi-
dia, & cius quod ex adiacente dimidia c/b/& adiun&ta bsd/tanquam ex vna defcri-
ptorum quadratorum. Quod demonftrare oportebat.
' FeofAupe a, Ppéttorg = . )
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. Problema 1, . _ Propofitio . :
Y\ Atam reGam linea fecare:vt quod ex tota & altero fegmens=
1 .7 to comprehenfum retangulum,zqui fic ei quod fit exelis
quo (egmcnto_qua‘drato. ' ' b
ORON TV S.Efto reta lincaa/b:quam oporteat ita fecare,vt quod ex tota
: ‘ C-ll’.

o £ diusett. reliquus igitur f/¢/g/ dimidius itidem eft reéti.
. / ‘ N , l Acqualis igitur eft angulus t/¢/g,ipfi-e/g/f,per primam

Dem3ttratio
nis refolutio,
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- a’b,& altero fegméto comprchcndcfur rectangulum, zquum fit ei quod i reliquo

Confirmatio
problematis.

fegmento fiet quadrato. Ex a/brigitur,defcribatur quadratii a/brc/d, per quadra-

‘gefimamfextam primi.Ip(a poftmodim c/a,bifariam fecetur in punéto e,per deci-

mam ipfius primi.& per primum poftulatum, connctatur ¢/ b/ recta. producatur
deinde c/ain re& verfus f,per fecundum poftulatum:atq; ipfi bre, fecetur zqua-
lis e/fper tertiam primi. Per ipfam rurfum quadragefimamfextam primi, defcri-
baturex a/f,quadratum a/f/g/h: & per idem {ecundum poftulati,producatur i/h/
direttein k. Seta eft igitur a/b/in puncto h:idque tali ratione,vt quod fub a/b/&
b-/h/comprehenditur rectangulum,zquum fit ci quod ex a/h/fit quadrato. Recta
cnim linea c/a/feta cft bifariam in punéto e,cui in re€tum adpofita eft a/ficompre-
henfum igitur fub c/f/& f/a/re€tangulum,vni cum quadrato quod fitex e/a,zquit
eft quadrato quod ex ¢/ {7 defcribitur, per fextam huius propofitionem. Data eft
autem ¢/ £ ipfi e/brzqualis:& quz ab zqualibus rectis quadrata defcribuntur,funt
adinuicem zqualia . Comprehenfum igitur {ub ¢ f/ & £/ a/rectangulum, vni cum

quadrato quod fit ex e/a: 2quum eft ¢i quod ex ¢/bsde-

fF—2 £ {cribitur quadrato. Quadrato rurfum quod fit ex e/ b,
«qualia funt quz ex e/a/ & a/b/ defcribuntur quadrata,

/ h per quadragbchmamf'cptimam primi.Re€tangulum igi-
=8 tur quod fub c/f/& f/a/continetur, vna cum co quod ab

& b e/a/fitquadrato:zquatur eis,qua ex ¢/a/& a/b/fiit qua-

dratis.Auferatur quadratum quod ex e/a/vtrique com-
mune.Reliquum ergo quod fub c/f7 & f/a/continetur re€tangulum: zquum eft ¢i
quod ex a/b/defcribitur quadrato,per tertiam cémunem fententia.Atqui a/b/e/ds
quadratum eftid,quod fit ex a/b.& c/g/rectigulum,zquum ei quod fubc/Af/ & f/a,
continetur:zqualis cft enim f/g/ipfi f/a, funt enim ciufdem quadrati latera. Reti-
gulum igitur ¢/g,2quum eft quadrato a/b/c/d. Auferatur pars c/h, vtrig; commu-
nis.Rcliquum itag; re®tangulum d/h, reliquoarg/ quadrato, per candem tertiam
communem {ententiam eft 2quale.Porro d/h/re€tangulum,zqui eft ci quod fub
a/b’8&b/h fegmenta contincturzeft enim b/d,ipfi a/b/zqualis, per ipfius quadrati
diffinitionem-a/g/ verd, zquum cft ci quod ex h/a/ reliquo fegmento fitquadrato:

defcriptum ft enim ex a/f,qua ipfia/h/rurfum zquatur.Comprehéfum ergo fub -

a/b/& b/lvre€tangulum, zquii eft ci quod exa/h fit quadrato. Data igitur recta
linea a/ b, tali ratione fe@a eftin punéto h:vt compr&x‘enfum {fub tota a/b, & vno
fegmentorum(vtpote b/h) re@angulum, zquum fit ei quod ex reliquofegmento
h/a/fit quadrato.Quod faciendum {ufceperamus.
Otdpnpa Loy Pedteaic b,
Y N mis kpfAvpoviois Brpdwois,? dwmd & Thi dp SNy yoviap <zsvravions wAdbedg Te-
L redrorop,pdsep 85i 7 dmd T8p Thw depoNamp wlxsaSp @A beSp Terparybvp,TH
whRex0pVe dis Nzd T pids TEp. whOE Thi dp NGy pwriaep,ie’ ipinSANEG: i nddiTos i
a,xoed 785G TmoNap bovoufins ifos Xazd THg kebiTs MO¢ TH apPhde ywrig.
Theorema 11, Propofitio  12.
N obtufiangulis triangulis, quod ab obtufum anguli fubten-
dentelatere fit zuadratum.maius efteis guz fiunt ab’ obtufum
angulum comprehendétibus lateribus quadratis : c5prehenfo bis
fubvno eorum, que funt circa obrufum angulum, in quod pro-
tra&i cadie icrpendicularis,& affumpto extrinfecus fub perpen-

diculariad obtufum angulum.

| £
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O RONTIVS. @Sit triangulum obtufiangulum feu amblygonium a/b/c, ha-
bés obtufum angulum qui ad b.producatur ergo c/b/latus in reum verfus d, per
fecundum poftulatum:& per duodecimam primi,a dato pun&o a,in productum Ia
tus c/b,perpendicularis ducatur a-d.Aio g defcriptum ex a/c/quadratum, eis quz
ex a/b/& b/c/funt quadratis,maius eft,comprehélo bis fub d/b/& b/c/ retangulo.

Cam enim reta c/d,vecung; feta fit in b:defcriptum igitur ex d/c/ quadratum, Dedustio the
zquum eft eis quz cx d/b/& b/c/quadratis,& ei quod bis fub d/b/&b/c/cdprehen. orematis.
ditur rectangulo,per quartam huius fecundi.His autem 2qualibus,addatur cmu.
ne quadratum quod ex a/d.quz igitur ex a/d/& d/c/vtraq; quadraca, 2qua funt eis
quz exa/d,& d/b,& bsc/fiunt quadratis,& bis comprehenfo fub d/b/ & E/urc&an»

. gulo.Quadratis porrd qua ex ad/& d'b,2quumeft id quod fit exa/b, per quadra-
gefimamfeptimam primi:rectus cft enim angulus quiadd. Quadrata igitur qua
exa/d/& d/c,cis qua fiunt ex a/bs & bsc/ quadratis funt

a
#qualia,& i quod bis fub d/b/& brc/ continetur rectan-
gulo. Quadratis rurfum quz exa’ d’ & d/c, zquum et
quadratum quod ex/a/c,per candem quadrageflimamfe-

d - < ptimam primi.Quodigitur ex a/ ¢/fit quadratum,zquii

eft cis quzex a/b/&b-c/ fiunt quadratis, & comprehen.
fo bis fub d/b/& b/c/retangulo. Superat :'gitu r defcriptum ex a/c/quadratum, ea
quz exa/b/& b/c/fiuntquadrata:cdprehenfo bis fub d/b/& brc/rectigulo. Inob-
tufiangulis igitur,feu amblygonijs triangulis:& quz fequuntur reliqua.Quod opor
tuit oftendifie. :
: ‘ Oedgnpa iy Pedbears 1.
N vig Sfupanioss Terpduois P &ada® This SEdap ywriep Ko Tevions BAfels TEdyer
vop PAaTlop 81 T8p Geamd T5p This 88y yravioep Thdisxy BBy ALY TRy bvoy,TE Wi
etxoping dlis Kz e pudls T 8p wbdh T 8¢8ay yoviep i Kpi xaberos il Tis ewohap-
Cacyopufying 0i70s U Tig xecdivs 1€oe TP b ')mt"qe. : -
, Theorema 12, Propoﬁtio 13. o
13 T N oxygonijs triangulis,quod ex acutum angulum fubtenden ~
te latere fic quadracd, minuseft eis quz ex acutum anguli com=
prehendétibuslateribus fiunt quadratis:comprehenfobis fub vno
eorum, qu funt circa acutum angulum in quod perpendicula:
ris cadit,& fumpto intus fub perpendiculariad acurym angula.

O R ON T1V S.€Sit datum oxygonium,fiue acutiangulum trianguluma‘brc,
& datus in eo acutus angulus qui a! b. Ducatur itag; in latus brc, 3 puncto a,quod
in co non eft,perpendicularis a/d:per duodecimam primi. Dico quadratum quod
fit exa/c,minus effe cis quz ex a/g/& b/c/fidt quadratis,comprehenfo bis fube/bs - - S ther
&b/d/re@angulo. Retafiquidem linea brefeéta eft vecung; in piicto d:quod igi- 3:2:; e
tur ex tota ¢/b/&fegmento b/d-vtrag; quadrata,zqualia funt comprehéfo bis fub
tota c/b/& eodem fegméto b/d/ retangulo, & ei quod ex reliquo fegméto d-c/ fit )
quadrato:per feptimam huius fecundi. - Addaturipfis zqualibus, cdmune quadra-
‘ “tii quod fitex a/d: qu igitur ex c/b/& b/d/& d/afiunt
- quadrata, zqualia funt comprehenfo bis fubc/b/& brd/
~ re@angulo,& eis qua ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,per
" fecundam communem fententia.Eis autem quz e¢x b/d/
.. &drafiunt quadratis, zquum eft id quod ex a+ b/ de-
< feribitur , per quadragefimam{eptimam prifmi: rectus
c.iiij.
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“ a eft enim angulus quiad/d . Igitur quadrata quz fiunt ex
a’b/& brc,zqualia funt bis fumpto fub ¢/b/& b/d/reétan.
gulo, & cis quz cx a/ d/ & d’ ¢/ fiunt quadracis. . Efdem
porro quz ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,zqui eft rurfum

b o) o 1d quodexascsdefcribitur,per eandem quadragefimamfe-

ptimi primi:rectus cft cnim, qui fub a-d/c/angulus. Quz

igitur ex a/b/& b/c/vtrags quadrata,2qua funt bis comprehenfo fub c/b/& brdre-
&angulo,& ci quod ex asc/eft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/fit qua-
dratum,ab ijs quz ex a/b/&b/c/fiunt quadratis,comprehenfo bis fub c/b/& b/d re-
&angulo. In oxygonijs itags,vel acutidgulis cridguhs: &c.vt in theoremate.Quod
oftendere fuerat operxpretium. Corollarium.

@ Hinc facile colligitur,huinfcemodi per pendicularem,in retigulis criangulis,ne-
ceflarid coincidere fuper ipfius trianguli latus,hoc eft,neq; intra, neg; extra trian-
Eulum:in amblygonijs vero extra, & in oxygonijs intra- Non poteft enim in am-
lygonijs neqs in oxygonijs,cum ipfo trianguli latcre conuentre : obtufus enim vel
acutus angulus,foret zqualis re€to,contra vndecimam & duodecimam diffinitioné
primi.Simuliter necin amblygonijs intra,vel in oxygonijs extra poteft incidere:tic
enim trianguli exterior angulus, minor effet interiore & ex oppofito,contra deci-
Notandum., Mamfextd ipfius primi.@Nec te fugiat infuper, quod hic de latere oxygonij pro-
ponitur tridguli:verum ctiam habere,de quocung; latere angulum acutuni tam in
rectangulis quam amblygonijs triangulis fubtendente.

 Pedfhipe B, Petbeoig idft.
I Q dobobm Wwivypdppe ioop TeTpdpwrop ousiGdwt.

Problema 2, Propofitio 14.

DAto retilineo,2quum quadratum conftituere.
veconting O R ON T 1V S.@Efo dacum retilined a:cui oporteat zquale quadratum cone
dafigura.  ftrtuere. In primis ergo ipfi a/rectilineo,zquale conflituatur paraliclogrammum
re€tanguluin bre/d eper quadragefimamquintam primi. St igitur c/e/& e/d/late-
ra tuerint adinuicem zqualia:conttabit iam 1pfius problematis intentio,erit enim
b/c/dresparallelogrammum quadratum.At f1 fatus cve/ ipfi e/d/non fucrit zqua-
le,alterum eorum erit maius:efto maius c/e.Producatur igitur ¢/e/in re¢tum ver-
fus f, per fecundum poftulacum: detirque e-f, ipfi e/d zqualis,per tertiam primi.
Recta infuper c/t-dividatur bifariam in_punéto g,per decimam ciufdem primi.
‘Et centro g,interuallo autem grc/aut g/f,{emicirculus defcribatur o/h/£per terud
-poftulatum.Et per fecundum poftulatum,producatur d-e/in re€tum vique ad h:&
Demdftratyy COnnectatur g/h/reta,per primum poftulatum.  His ita conftructis,quoniam re-
: ~ €ta linea ¢/ f/{e@a eft in zqualia in g/ & in non zqua-
lia in puncto e:re€tangulum igitur comprehenfum fub
¢/ ¢/ & ¢/f,vnid cum quadrato quod ex ¢/ g, quum eft

tam huius . Aequalis eft autem g/ £/ipfi g/ h, per deci
mamquintam diffinitionem primi : & ab zqualibus li-

latium quadragefimzfexcz primi.Comprehenfum igi-
v ~ turfub cre/& e/frre€tangulum,vni cum quadrato quod
ab e/grzquum eft ei quod ex g/h/fit quadrato.Ei porro quod ex g/h/fit quadrato,

!

14

¢i quod a dimidia g/ t- defcribitur ?uadra to, per quin- -

. neis retis, zqualia defcribuntur quadrata , per corol- -
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zqualia (unt ea, qu# ex gre/ & e/h/ defcribuntur, per quadragefimamfeptimam
primi: rectus eft enim angulus qui ad ¢, per decimamtertiam, aut vigefimam-
nonam ipfius primi. Comprehenfum igitur fub c/e/ & e/f/ retangulum,vna
cum co quod ex g/e/fit quadrato:zquum eft ijs, quz ab cadem gre/ & ipfa
e/hy fiunt quadratis. Tollatur id quod ex g/ e/ fit quadratum,vtrifque
- zqualibus commune. Reliquum igitur rectangulum fub ¢/ e/ &
~esfrcomprehénfum,zquum erit defcripto ex e/h/ quadra-
" to: per tertiam communem fententiam . Ipfi porro
fub c/es& e/f/comprehenfo retangulo,zquum’
 eftb/odres parallelogrammum: ip(z enim
- efdatactt zqualis ¢/ d. Igitur b/
d/e/parallelogrammo, zquum
cft id quod ex e/h/fit qua-
dratum, pet primam
b : communem fen o
tentiam.Ei- '
demrur
fum
brodrer
‘ . parallclogram § .
! N mo,zquum cft dati . e
’ a/reétilineum,per conftru-
¢tionem.Per eandem itaque pri-
mamcommunem fententia,
' dato a/retilineo:zqui’ '
y 3 - eftidquodexehs - 4
: fit quadra- ' A

: tum. -
Quod fuerat conftituendum. .
# Secundi Libri Geometricoram Elementorumes *
FINIS ..
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Izo( xkNoi Gaip,&p ock S psBor &aiy looe,i Spadin F uobrpwp,iGa &ofp.
: Diffinitiones. ' '
TN Equales circuli: funt quord dimetiétes funt 2quas 1
les,vel quorum quz ex centris funt zquales.

Quales tibi reprzfentant fubfcripti /& brcirculi. Hinc patet circus
lorum non 2qualium diffinitio.quorum enim dimetientes,vel quz ex
centris fuerint inzquales: & ipfi quoque inzquales erunt circuli. Mas

ior auté erit,

cuius dimetiens , vel quz ex cens a
tro maior : minor verd, cuius dis
metiens,vel quz ex centro minor : .

extiterit. veluti funt ¢/ & drcircus

li:quorum c,maior eft ipfo d. ' L, i ) .
€EWEx kUKAS ipdiidioe AigrTou, ims &mmomopsSim 7 knhs Kad ixCadopoln Su Tipm mdp
xuxAop. ' , - -

Reda linea circulum tangereflicitur:qua circuld tangens & eies 2

&a,circulum non fecat.

e £
Hanc tibi reprafentat e/f, tangens circulum g/ b, in punéto
quidem g.Quz igitur cadit intra circulum:eie@ta, circulum fe*
care perhibetur . veluti re®ta ki 1, quz datum k/ I mycirculum
interfecat. .

€ixho: ipdriddou &M ihap Mypoffaa,Birives e uvos &JMM).p,&u 'rétmua_tp &RiNys. .
Circulifefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe inuicem tangé: 3
tes,{fe non inuicem fecant. .

Quales effe videntur n/o/& orprcirculi,in o/pundo fefe inujcem cStingentes. Cm porrd
wnius circunferentia, alterius ins

T

greditur circiiferentiam: tunc hus : .
iufcemodi circuli, fefe diciitur ins " P q ¢
terfecare. Veluti circuliq/ /s, & )
r/sit, in pundtis quidem/ & s/ fe :

mutuo interfecites. .
€epkinhgiooy &miyay ¥ keénes tuodor NyoyToy §roepact &md T wobfs in” kumde xaeberoi e

Yo pfpou 16 Sarpudop. 3 emixdphipem,ie” fp i peilep kabeT@- mira. . .
In circulo zqualiter diftare centro reGzlinez dicuntur: cima 4
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centro in eas perpendiculares duétz funt zquales. Magis auté di-
ftare dicitur:in quam maior perpendicularis cadit.
plus diftare dicitur 4 centro n, quiml/ m : quoniam perpen¢

a d
J]c dicularis n/o,maior eft n/p.

Crpiipize xinh, 851 b wbexdpufoop oxipa, Sz ivieos’ rod wikhs whupeedes’.
3 Settio circulizeft figura comprehéfa fub re@ta linea, & circulicir-
cunferentia, . ‘
, b In exemplum habes a/b/¢/& dre/ficirculorum feGtiones:fub
e reftis 7 « & d/ f, & as b/ s atque dr e/ 7 circunferentijs com:
. /_\ prehenfas. Quarum a/ b/ ¢ centrum iucludens,maior eft ipfa
cd £ dsesfr extra centrum confticuta.
AT pipal®- % ywvin ¥53, i mhusxopoin bard T iubeeee’s @ UKNS TEYprocco’.
6 Sectionis angulus: eft qui fub re¢ta linea, & circuli circunferentia

comprehenditur.

Cuiufmodi eft angulus brasc,antecedentis defcriptionis:fub a/csre@ta,& asb/ circunferens
tia comprehenfus.aut e/d/f/angulus,qui fub rea d/f,& drescircunferétia continetur.Quos
quidem angulos mixtos vocitare folemus:id eft,fub recta & curualinea comprehenfos.
ey Tpipam § yuovie ip,3moy il aiic hiptedes’ 73 T phpdfos Meb§ 1 onpdop,n) & du-
T 4OF ok wigaemme 4¥s ivtedoee?y g B8 Ceag 7 prippacrog, 0D U BB o ivbEioes. i Thyexopfim
yovia Xzsd T8y i gy bacsy ivbady.

7 In {ectione auté angulus eft:cim in circunferentia fe¢tionis con-
tingit aliquod punétum, & ab eo in rectzlinez fines,qua bafis eft
{eGtionis,rectz linez coniunguntur. Contentus auté angulus, fub

coniunétis reis lincis eft.
Quemadmodim ex fubiecte defcriptionis angulis g/h/k,&

' Um/n,deprehenderelicet. A piito enim h,in fines ipfius reGe

g:k(quz bafis dicitur)recte linez h/g/& h/k/coniun&z:angus

& , fum ipfum g/h/k/in datafectione,8 ad puncum h/conftituit.
Idem cenfeto de l/m/n/alterius feCtionis angulo.

Qomyp § ok mhduixsoouThis yuvioep ivd&ion dmohapCraat ame Thpipday, in’ indwe Ayieu
PrCunivou it poovinc. ' ‘

8 Cimvero comprehendentesangulum recte linea:,aliquam fufci-

piunt circunferentiam:in illa angulus effe dicitur.
Veluti funt o/p/& prqylineg reéte,angulii qui ad punéti pr

L4 comprehendentes,& o/p/q/fufcipiétes circunferentii. Inipfa
igitur circunferétia o/p/q, comprehenfus angulus effe dicitur.

$ Qudd fi reftz linez angulum conftituétes,ad centrum conues

\ niant circuli : comprehenfus tiic angulus in centro dicetur effe

N ¢ circuli,veluti angulus r/s/t,{ub re@is r/s/& sst/ex cétro s/pros

. deuntibus comprehenfus.
@ropsve $ xikNs ¥ip,8mep mebe el wolBo k@ T kUKAS saedf i proviar 2 mepuxbpfuop oxfipe
azzire F This yevlap wfexzoBy ivbeGp,uod g davhaplavopfing 5 &uTB)p Tep1pLeacs’
9 Seftor autemcirculizeft cimad centrum circuli fteterit angulus,

Quemadmodiim in a/b/c/d/circulo, cuius centrum e, exifté:
tes linex retz a/b/& c/d,zqualiter ab codem centro e/diftare
cenfentur:propterea qudd e/f/& e/g/perpendiculares,funt ins
uicem zquales. In circulo porrd h/k//m,cuius cétrum n, b/ ks

Se&tio, maior
minor.

Anguli mixti

Angulusinc€
tro.
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éomprchenfa figura fub angulum comprehendentibus redis lis

neis, & afflumpta fub eis circunferentia.

Cuiufmodi effe videtur figura r/s/t/antecedentis deferiptionis,fub reis lineis r/s/& stz
angulum qui ad centrum s, conftituentibus, & circunferentia r/t/comprehenfa. Differt igis
tur feQor 2 fectione circuli. ‘ )

Qopoie 7 puiprocme KkUKAB 3.§i,'mé dexérifvee yanioeo’ i@es, i of ol oek yeomions VGer &MiNouts doipe
Similes {ectionescirculi: funt quz angulos zquos fufcipiunt, vel
in quibusanguli fibi inuicem funtzquales.

Vti fublett circuli fetiones a/brc & d/e/fiin quibus anguli

. . b '
i ad br& e,funt inuicem zquales.Quanuis itag circuli fecti: e -
z:es fuerint inzquales, poffunt nihilominus effe fimiles.Nam
fimilitudo fe€tionum refpicit titummodd fufceptorii angulos . ¥ R

rum zqualitaté:nG autem datarum feCtionum magnitudinem.
quéadmodiim angulorii magnitudo, non linearum angulos ipfos comprehendentium quds
titatem: fed earundem linearum folam refpicit inclinationem. '

Poophnpe  a, Peébears o
OU o8k TG~ kUKNS ® koFTPop tugdp. -

Problema 1, . Propofitio 1.
=@ Ati circuli,centrum inuenire.

O RO N T1V S.€Efto datus a/b/c/circulus:cuius oporteat inuenire
centrum.Ducatur in ipfo a/b/c/circulo,recta quedam linea b/c : qua bi-
, fariam (ecetur in d,per decimam primi.Eta pun&o d,datz reétz linez
b/c,ad angulos rectos excitetur d/a,per vndecimam eiufdem primi : producatargs
in re¢tum vique ad ¢,per fecundum poftulatum. Secetur tangcm ases bifariamin
puntto fper ipfam decimam primi-Dico,g f/punéti,centrum eft ipfius datia/b/cs
circuli. Si enim non fuerit in a/¢/linea retaerit igitur extra eam.cfto (fi poffibile

- ey

S -V

«
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Demdftratio fic)in g:& conneétitur g/b,g/d,& g/c/rectz,per primum poftulacum. Et quoniam

abimpofir

b-d,ipfi d/c/eft zqualis,& vtrig; cdmunis d/g:binz igitur b/d/& d/g/tridgulib/d/g,
duabus g/d/& d/c/ trianguli g/d c, funt altera alter1 zquales. Bafis quog; b/g, bafi
a g/c (fig/foret centrumcirculi) per decimidquintam pri-
mi diftinitionem cffet zqualis . Per oftaui igitur ipfius
primi, angulus b/d/g, angulo g/d/c/ fub zquis lateribus
comprehenfo,refpondenter equarctur.Rectaitag; linca
fl_8 F/d,incidés in re€ti bc,efficeret vtrobig; angulos zqua-

al

< “igitur eflet b/d/g/ angulus. Atqui b/d/a/ rectus eft, per
conﬁru&ioncm:fu::é recti omneszquales adinuicem,
per quartum poftulatum.Et b/d/gitag; angulus,z2quus
cffetangulob/d a:totus videlicet {uz parti,contra noni communé fententid-Recta
enim d/ascadit inter b/d/& d/g: diuiditq; proptereaangulumb/d/g.Non cft igitur
centrii a/bsc/circuli in g.-Haud diffimiliter oftendemus,g necalibi § in pacto f.Igi
tur frcentri eft dati circulia/b/c. Quod inueniendd fucrat.
, Corollarium.
@ Si igitur incirculo realinea,aliam quandam rectam lineam bifariam, & adre.
&os fecueritangulos:in ipfa diuidente erit centrum dati circuli.

10

es:ergo retos,per decimam primi diffinitioné. Reétus



LIBER ITL 6

Oubgupa , - Ppdteong B. o
Apxixhy udl 7is Thupredao’ Mghf dtlo Tuxsvie onpind it dbdnpﬁu udsdr
Ewﬂ» {viGx ofmie @ioGTau T KiKAs.
Theorema 1, Propqﬁtio 2.
2 I in circuli circunferentia duo fuerine i)un&a vtcunque cons
tingentia: adea puncta applicata rectalinea, intra ipfum cirs
culum cadit. ' :

O RONTIVS.@Sit a/brcrcirculus:in cuius circunferentia fint b/& c/vtcung
contingentia punta. Aio ¢ cSnexa ex bsinc/refa linea,caditintra circulum a/brc.
Si enim non caditintra:coincidit igitur in comprehenfam circunferentiam, vel ca-

dit extra circulum. A tqui recta ipfa, cum ipfius citculicircunferétia minime poteft o

conuenire:non differret enim re€um 4 curuo.Cadat igitur,fi poffibile fit,cxtra cir-
culum a/b/c.& inuento ipfius circuli centro d,per primam huius, fufceptég; piicto
¢/in brescirciiferentiazconneéantur d-b,d/¢,& d-c/rettz linez,per primum poftu.
latum:prpduatﬁrq,-crqr fecundum poftulati, recta d/e/

in direétum vique ad f,hoc eft, in cam quz extra cadere

conceffa cft. Erunt igitur d-b,d/e,& d/c,adinuicem zqua

les,per dccimam%uinum diffinitionem primi: & d f/in-

fuper maior ipfa d/e,per nonam communem fententi.

' / T riangulum igitur eric d-b/f'c,atq; ifofeeles : quoniam

b

¢ d/b/zqualis eft ipfi dc. Vnde per quined primi, anguli
d/b/c/& drc/b,qui ad bafin b-f/cerunt adinuicem zqua-
les. T rianguld infuper erit d/b/£,& ipfum b/f/latus,pro-

du@um in cexterior igitur angulus d-f/c, maior etitin.
teriore & cx oppofito d/ b/ , per decimamiextam ipfius primi. Ipfi porrd d b/f/
angulo,oftenfus eft zqualis dcf&d o igitur angulus, ipfo d-c/ ’3“5“10 maior
erit:quz enim {unt zqualia ciufdem {unt zqué minora,per feptimz cdmunis fen-
tentiz conuerfionem.In triangulo igitur d-c/f,angulus quiad f,maior crit angulo
qui ad c.Omnis porrd trianguli maius latus,fub maiori angulo fubtenditur,per de-
cimamo&auam eiufdem primi-maius igitur eritlatus d-c, ipfo df. Ipfi autem d-c,
zqualis eft de,vti nuper oftendimus.Et d7e/igitur maior erit ipfa d-fminor vide-
licet maiore,feu pars totoquod per nonam communcm fentétiam cft impoffibile.
Non cadit igitur connexa ex bin c/recta,extra circulum a/b/c, neg; in circunferen-
tiam b/e/c: igitur intra. Quod oftendendum fucrat. '

obgnpx By Pedbune ». -
Apob xUKNG {vdEa Tis 5 T8 xorTed, ivdSap mvee pé 35 F xofPs diye Téury, Rl As 3¢
EO&c dvthis Tepdugd {o o 8pbes dvThd Tipvy,Nod Rixe duThb Teps. T
' Theorema 2, Propofitio 3.
3 SI in circulo re@a linea quedam per centrum extenfa, quans
\.) dam non per centrum extenfam re&tam lineam bifariam fes
cuerit: & ad angulos retos ipfam difpefcet. Et fi ad angulos res
&os ipfam difpefcat:bifariam quog; ipfam fecabit.

ORONTIVS. €Sit datus a/ b e circulus, & illius centrom d :re@a verd lic

nea per idem centrum extenfa fita/f,quz aliam quandam re@am lineam bse/non

du&tam per centrum, bifariam in primis fecet, in pun@o ¢. Aio quod & ad rectos
£5.

Oftenfio run
po
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cam fimul difpefcit angulos.Connectantur enim d/b/& d/c/re@te,per primum po
ftulatum.Clm igitur ex hypothefi recta bre/fit zqualis e/c,& e/d/vtriq; commu-
nis:binz igitur bse/ & e/d/trianguli b/e/d, duabus d/c/& e/c/ trianguli d/e/c/ funt
zquales altcraalteri.bafis quog; b/d,bafi d/c/cft zqualis,per decimamquint diffi-
nitionem primi.Angulus crgo bre/d,angulo d/e/c/fub zquis lateribus comprehen
fo,per oftauam ipfius primi,eft 2qualis.Re@ta itaq; d/e/confiftens {uper re@i brc,
efficit verobig; angulos adinuicem zquales:crgo rectos,per decimam eiufdem pri-
mi diffinitionem. Rectus eft igitur vterque angulorum qui fub bre/d & drevc.

Pars feciida @ Secet rurfum eadem a/f/,datam ipfam b/c/ad
; s »datam ipfam bsc/ad reétos
conuerfa prz angulos. Dico, g & bifariam eandem verfa vice diuidet.

cedentis,
_ Eadem nanque figure manente difpofitione , quoniam

vterg; an Fulorum qui circa e/rectus eft, per hypothefin:
rectangula igitur funt b/e/d & d/e/c/triangula. qua igi-”
tur ex b/e/& e/d/vtraq; filit quadrata,zqua funt ei quod
exb/d: fimiliter & quz ex d/e/& e/, ci quod fitex drc,
pcr,qi.ladragcﬁmam eptimi primi.Quadrataporrd qua
: £ fiunt ex b/d/& d/c,2qualia funt adinuicem,per quaﬂrao
gefimzfextz primilibri corollarium:reta enim b/d,ipfi d/c/eft zqualis,per deci-
mamquintam ipfius primi d_lfﬁmqoncm. Quz autem zqualibus xzqualia funt: e«
funtinuicem zqualia,per primam communem {ententiam. Quz igitur ex bre/ &
e/d/fiunt quadrata,zqua funt eis, quz ex d/e/& ¢/c. Tollatur cdmune quadratum
quod fit ex e/d:reliquum ergoquadratum quod ex bre,reliquoquod fitex e/c,per
tertiam communem fententiam eft zquale. Aequalia porro quadrata funt,quz ab
zqualibus reétis defcribuntur:per idem corollarium quadtagefimzfextz primili-
bri. Acqualis cft igitur bre/ipfi e/c. Itag; i in circulo recta linea quadam: & quz
fequuntur rcliqua.Quod demonttrare oportebat.
. o Cxdpwux P Pedbears .

™ Ap.of kikAe do ibGax Tipvwarp &RiNeee’y pi 8 B rckrpou oloou,bu Tipviarp kN
EMW fixe. '

L .. Theorema 3, Propofitio 4.
O 1 in circulo binz re@z linez {efe inuicem fecuerine non per 4
S centrum extenfz:{efe inuicem bifariam non fecabunt.
O RO'N TV S. Efto datus a/b/c/d citculus:in quo binz re@tz linez a/c/ &
b/d,non per centrum extenfz, fefc inuicé fecent in punéto e.Aio @ altera alteram
bifariam non fecat in codem punéto e. Inueniacur enim centr dati circuli a/bre/d,
fitg; illud f,per primam huius:& conncatur ef/reta,per primum poftulatum.Si
Deméfiratiol igitur a/e/ip(i e/c/fuerit zqualis:tecta ¢/f/per centrum extenfa,eandem a/c/né du-
abimpoffibili &,y per centrum bifariam fecabit, & ad retos igitur angulos, per tertiam huius.
Re&us erit itag; aze/f7angulus.Haud diffimiliter {i b/e/fit zqualis ipfi e/d: eadem
’ ¢/f/per centrum eduéta,ipfam b/d/non per centrum ex-
- tcn(gm,bifarii &ad reCtosquog; fecabitangulos,per ed-
-\~ dem tertiam huius.Rectus crit igitur angulus bre/f.Ae-
_)d qui reGum itidem fore monftrauimus a/e/ f/angulum:
" funtq; reti omnes inuicé z;]ualcs, per quartum poftu-
latdi. Acquus erit igitur bse/fzangulus, ipfi angulo a/e /£,
. /. Angulus porro ase/f, eft pars ipfius bre/f’ anguli: recta
¢ .. - fiquidemesa,caditinter bse/& e/f/reétas, dividitg pro-
pterea ipfum angulum bre/f. Totus itag; bre/frangulus,
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fuz partia/e/ferit 2qualis: quod per noni cdmuné fententis et impoffibile . Si in
circuloigitur a/b/c/d/binz re&tz lineza/c/& b/d,fefe inuicé fecuerine né per cen-
trum extéf@:{efc inuicé bifarii non fecabunt. Quod oftendere fuerat operapretid.
. Oxddpx 4,  DPedbearg €, _
E Ap o kKNG TEpvsOp aMiNdgyodK isoa Pt 3 &urd koiBop.
Theorema 4, Propofitio §. ,
s~ Ibini circuli fefe inuicem fecuerint : non erit eorum idem
-\ centrum, -
O RONT IV S.Bini enim circuli a/b/e/& d/bre, fefe inuicem fecent in duo-
bus pun&is,quorum alterum fit b.Dico qudd ipfornm circulord non eft idem cen
trum. Si enim fucrit poffibile,vt idem habeant centrumeefto illud £. & conne@an- oftentio rur
tur £/b/&f/c,per primum poftulatum:extéditirg; per fecundum poftulatum,cadé fumab impof
: f/vin reum vigade.  Si igitur £/punctum,fuerit cen fib
trid circuli a/b/c: erit frc/ipfi %/lb/xqualis, per decimam-
uintam diffinitionem primi.Si idem quoque punétum
, centrum extiterit ipfius d/b/e/circuli:zqualis rurfum
erit freseidem £/b, per candem decimamgquintam diffi-
~ nitioné.Binz igitur £/c/& f/¢,cidem f/brertit 2quales:&
zquales propterea adinuicé,per primi communé fenté-
- tia. A cqualis igitur ericf/e/ipfi f/catqui f/c/pars eftipfi-
us fe:totd igitur effct zquale fux partiOmne porro totd eft fua parte maius,per
sonam communem {ententiam: igicur punctum £, non ¢ft commune centrum da-
torum a/b/c/& d/brescirculord. Si biniitag;circuli:& qu fequiitur reliqua. Quod
reccperamus oftendendum.

' . Otden oy Peodearg s, |
E Apdiio kiina Spdrfforran aRiNwp aiTds, 00k (5o GuT By P duad kafFop
= Theorema s, Propofitio 6. ‘
¢ "I duo circuli fe adinuicem tetigerine: eorum non eft idem

Yy centrum.
O R O N T 1V S.@Decirculis potiffimimintelligit Euclides,quorum vnus in.
tra alid collocatur. Tangdtigitur fe bini circuli a/b/c/& d/bre,in piicto b.Dico rur  1dem qui pn®
fum,quod ipforumrcirculorum non eft idem commune centrum.Si id enim fuerit aﬁ“::‘;;nm:;
poffibile:cfto illud £.8 connetantur f/b/& f/c,per primii poftulatum: & per fecun. gy, d
dum poftulatum extendatur in re€tum f/e/in Fun&um ¢ Sifrigitur punctum,fit
ceatrum a/ b/ ¢ circuli: 2qualis erit £/ ¢/ ipli £/ b, per decimamquintam diffini-
tionem primi Item fiidem punéti f,centrum fuerit cir.
culi d/bre:zqualis rurfum eritf/¢/eidem £/b, per eidem
decimamquintam ipfius primi diffinitioné . Binz igitur
f/c/& f/e,eidem f/b/erunt equales:& propterca zquales
adinuicem,per primam communéfententiam. Ergo f/c,
equalis erit ipfi f/¢. eft autem f/e,pars ipfius f/ctota igi
tur f/c,(u parti f/e/cozquabitur. quod per nonam com
muné fententiam non videtur effe poffibile. Ergo pun-
. &um £, non eft idem commune centrum corundem cir-
calorum a/b/c/& d/bre,intus fe adinuicem tangentium(nam de ijs qui fe tangunt
extra,pet f¢ fit manifeftum)Si duoigitur circuli:&c.vt in theoremate.Quod opor-
tuit oftendiffe. ci
4 L ij.
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Theorema 6, Propofitio 7.

I in diametro circuli aliquod contingat punétum quod mi-

nimé circuli centrum fit,ab eéque punéto in circulum quz-
dam retzlinez procidant:maxima erit in qua centrum, minima
vero reliqua .allarum vcrb,fcmpcr propinquior ei qua per cen=
trum extenditur, remotiore maior eft. Duz autem folum reét=
linez 2quales,ab codem punéto in circulum cadunt, ad verafqué

artes minima. ,
O RO NT'I V S.@Efo datus circulus a/c/e/h,cuius centrum f, dimetiens verd
asf/e,& contingens in eo punétum g,quod non eft circuli centrum:procidentes au
tem cx eodem punéto g/in ipfius circuli circunferentiam linez recta,fint g/b,g/c,
& g/d. Aio primiim, @ g/a/eft omnium maxima,& g’e/minima: aliarum porro,
Pars prima  g/byipfi g/a/propinquior, maior ipfa g/c,atq; g/c/remotiore g/d/maior. Conne-
theorematis- & 3eur enim £/b,f/c,& f’d/re€tz,per primum poftulatum. Cam igitur f/2,ipfi £/b,
per decimiquintam diffinitionem primi, fit 2qualis,& vtriqs communis f/g: binz
igitur g/f/& f/a,duabus g/£/& f/bAunt zquales. g/f/porrd & f/b,maiores funt ipfa
g/b:omnis fiquidé triangulibina latera,reliquo (?mt maiora quomodocungsaffum-
pta,per vigefimam primi.Et g/a/igitur,ipfa g/b/maior eft:qu# enim funt 2qualia,
ciufdem {unt 2qué maiora, per ipfius fextz communis {ententiz conucrfionem.
Item quoniam zqualis cft f/g/cipﬁp fc,& g/f/rurfum vtrig; communistbinz igitur
g/f/& t/brerianguli g/f/b,duabus g/f/& f/c/trianguli g/frc, funt zquales altera al-
teri.Atqui g/f/bsangulus,maior cft ipfo g/f/c/fub zquis lateribus comprehenfo:re.
&a cnim f/c,cadit inter £/b/& £/g,& diundit propterea ipfum anFqum g/f/b.Bafis
i

itag; g/b,bafi g/c/maior cft,per vigefimamquartam primi.Simih difcurfu,g/cipfa
+g7d/maior oftendetur.Infuper quoniam f/g/& g/d/ ma-

1oresfunt ipfa £/d,per ipfam vigefimam primi, & zqua-
lis eft £7¢/ipfi f/d, pet decimamquintam ciu{dem primi
diffinitionem:igitur f/g/& g/d, maiores funt eadem fre,
z enim funt zqualia,ciufdem funt zque minora, per
cptimz communis fententiz conuerfionem: Tollatur
comunis f/gergo reliqua g/dreliqua gre, per quintam -
communem fententiam erit maior. Omnium itag; ma
~ ximaeft g/ a, minima vero reliqua g/ : aliarum porro,

Seaundapars g/b/maior ipfa g/c, & cadé g/c/ ipfa g/d/ itidem maior. @[Dico praterea quod ab
eodem punéto g,duz retzlincz coincidunt 2quales,ad vtrafg; partes ipfius g/e/
minim:vtpote ipfi g/c,zqualis verfus h.Addatam enim reétilincam g/f,datiimg;

in ea punctum f,dato angulo rectilineo g/f/c:zqualis angulus retilincus conftitua

tur g/f/h,per vigefimamtertiam primi . conneétatur deinde g/h, per primum po-
ftulatum.Clim igitur f/c,ipfi f/h/fit zqualis,per decimamquinti ipfius primi diffi- .

nitionem, & g/frvtriggcommunis:binz ergo g/f/& frc/trianguli g/fc,duabus g/i/&
f/h/trianguli g/fh/funt altera alteri #quales:& zquos inuicé comprehenduntan-

gulos,per céftructionem. Bafis igitur g/c,bafi g/h,per quartam ciufdem primi eft
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zqualis.@Aio tandem,quod ipfi g/c,ab eodein puntto g,alia quam g/h/non cadet
zqualis.Si enim id poflibile fucritautilla cadet fupra pun€tum h,vel infra.Si ceci-
derit {upra ver{us a:tunc ipfa crit propinquior ¢i quz per centrum,vepote ipfig/a,
€rgo maior ipfa /h/rcmotiorc,(rcr primam partem iam demonftratam:& maior
confequenter ipfa g/c Quod fi detur incidere infra pun€tum h,verfus c: tunc ipfa
linea, remotior erit ab eadem gra/quz per centrum. ergo minor ipfa g/h/propin-
quiore,per eandem przoftenfam primam partem:& minor igitur ipfa g/c. Simili.
ter oftendemus, g necipfi g/hvalia quam g/c/dabitur zqualis,abcodem punéro g,
& adpartesb/d.  De czteris quibufcungs,idem refpondéter fubfequetur. Igitur
fi in diametro circuli aliquod contingat punctii: & quz fequuntur reliqua . Quod
demonftrandum fuerat.

etéen}m B N Pedbeors x.
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: Theorema 7, Propofitio 8.

8 S I extracirculum fufcipiaturaliquod pun&tum,ab eéque pun:
&o ad circulum deducantur reétzlinegalique,quari quidem
vna per centrum extendatur, reliquz vero vecunque:In couexam
circunferentiam cadentium retarum linearum, maxima eft,quz
per centril duéta eft:In curuam vero circunferentiam cadentium.
re&tarum linearum,minima eft, quz inter punctum & dimetien-
téiacet.minima vero propinquior: fcmper remotiore minor eft.
‘Duz autem tantiim rectz linez,ab eo puncto cadunt zquales,ad
vtrafque partesminima. , '

O R O N T 1V S.@Eftocirculus a/b/c, datum vero punftum extra circulum d:
i quo in ipfum circulum procidit rectz linex d/a,d/e,d/f,& d/b, curuam eiufdem
circuli circunferentiam in punétis h,k,c,difpefcétes:quatum d/a/per ipfius circu-
ki centrum(quod fit I)extendatur.Dico primum,gina, b/ conuexi circunferétiam
cadétium reétarum linearum,maxima eft d/a,per I-cen-

* trum educta:& quz illi vicinior d/e,remotiore d/f/ ma-
ior,eadémg; d/f’maior ipfa d/b.Connetantur enim le,
V& 1/b/re&tz linez, per primum poftulatum. Et quo
niam zqualis eft l/a/ipfi /c,per decimamgquintam diffi-
nitionem primi,& vtrig; communis d/l:tota igitur d-a,
ipfisd/ I/ & ¢, per fecundam communem fententiam
eft zqualis. Atqui d/l, & l/e/bina ipfius d-Le trianguli
latera,funt maiora reliquo d/ ¢, per vigefimam primi:
&ipfa igitur d/ a, maior eft ipfa d/ e. zqualia enim eiuf
dem funt zqué maiora, per fextz communis {ententiz

- cduerfionem. Infuper,quoniam l/c/ipfi Lf,per candem
decimamgquintam diffinitionem primi cft ;z_qualis » &

.l

Tertia pars.

Prima pars
theorematis.
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vtrig; cdmunis d/1: binz igitur d/1/&% e/ tridguli d/lse,
duabus d/I/& l/f/trianguli d/L/f,font zquales alteraalter

ri, per candem fecundam communem fententiam. An-

Eulus porrd d/l/e,maior eft ipfo d/1/f/fub zquis lateri-

us coprchenfo:rea fiquidel/f,caditinter d/l/& /e, di-

uiditq; propterca ipfum angulum d/e.Bafisigitur d/c,

bafi d/f,maior eft,per vigefimamquarti primi.Et proin-

de d/f/maior eftipfa d/b.Igitur d’a/maxima eft: & d/e/

ipfa df,atq; d/f/ipfa d/b/maior.qIDico przterea,g inci

cfcntiﬁ incurud circunferentid g/c,;minimacft d'c:& quz

ipfi d’c/mjnimz Xropinquior,(gcmpcr remotiore minor,

hoc eft,d/k/ipfa d/h,& d/h/ipfa d/g.Connectantur cnim

_ Lg,lh,& L/k/re€tz,per primi poftulatii-Et quonid trian

guli d/k/Lbinalatera dk/& k/l, reliquo d/l,per vigefima primi funt maiora:toll3-

tur l/c/ & k/l,que per decimiquinti ipfius primi diffinitioné {unt zquales.Reliqua

igitur dc,reliqua d/k,per quintam communem fententiam erit minor.Item, quo-

niam trianguli d/h/1,a limitibus lateris d/], duz retz linez d/k/ &k/1/ introrfum

conftituuntur: ipfz igitur conftitutz, reliquis ipfius crianguli lateribus d/h/& h/l,

per vigefimamiprimam ipfius primi,{unt minores. Auferdtur h/&1/k, per jpfam

decimamquintam diffinitionem primi,adinuicem zquales.Reliqua igitur d/k,reli-

qua d’h/minor erit,per eandem quintam communé {ententiam.Etd/h-propterea

minor eritipfa d/g. Minima I;Fitlll' eftd/c: & quz illi propinquior d/k/ minor ipfa

Tertiapars. d/h,cadémg; d-h/remotiore d/g/itidem minor. L Aiio tandem,qudd binz tantam

xquales,d punéto d,incirculum igfum asbsecadunt,ad verafque partes ipfius d/es

minima:vtpote,ipfi d/h/vna tantum zqualis,ad alteri partem ipfius d c,verfus m.

Ad re@am enim d/l,atque ad datum in-ca punétum I,dato angulo rectilinco d/l/h:

zqualis angulus retilineus conftituatur d/l/m, per vigefimitertiam primi.& con-

nec&tatur d/m,per primum poftulatum.Cim igitar I/h/ipfi I-m/fit zqualis,per de-

cimamquintam ipfius primi diffinitionem, & vtrique cémunis d-l:binz igitur d/ I/

& 'h/trianguli d/1/h,duabus d/1-& /mv triangulid/l/m, func 2quales altera alteri:

& zquos inuicem comprehendunt angulos,per conftrutionem. Bafis igitur d/hy

bafi d/m,per quarti primi eft zqualis.Neg; ipfi d/hvalia cadit zqualis,preter d/m,

& ediuerfo.Aut enim caderetinter h/& m/punéta:tincg; minor effet wtrag; & dhy

& d/m,nempe vicinior ipfi d/c/minima.vel caderet extra pacta h/& m/verfus a: &

tiic remotior eflet ab cadem minima,& propterea maior ipfa d/h/vel d/m,per pri-

mam partéiam demonftratam. Idem quogs,ac non diffimili via licebit oftendere,

~.de redtis in conuexam eiufdem circuli circunferétiam coincidentibus,ad vtrafque

partes ipfius d’a/maximz  Non cadunt igitur ab eodé punéto d,in circuldipfum

a'bsc,plures duabus reétis lineis 2quales,ad vtrafq; partes ipfius d/c/ minimz,aut

d/a’maxima. Si extra igitur circulum : &c, vt inthcoremate. Quod tandem erat

oftendendum. Corallarium.

@ Quz igitur 2 picto extra circulii dato,in circulum ipfum cadunt re&tz lincz,ab
ipfa minima,vel maxima (quz per centrii) zqué diftites zquales funtadinuicem,
& ¢ diuerfo,fiue in conuex, fiue in curud inciderint ciufdem circuli circaferétiam.
. Oedgnpe My . Tgobeare . ©. .
EAp kKNS Mo 1 onpuliop chats,&md § T owpeis meds Top kikNop Meamitfloorp wheids §
Qo iudGoee i o, P An@dtp onpéiop,rofreop BEI 73 kuxhy. :
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S : . Theorema 8, Propofitio 9.
Lin circulo fufcipiatur punétum aliquod, & ab co punftoad 9
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circulum cadant plures quim duz reét¢linez zquales: fufceptum

un&um,centrum ipfius eft circuli.
ORON TIVS.@Sitintra circulum a/b/e/ fufceptum pii@um d: 3 quo in eun-
dem circulum cadant plures quiam duz reétz linez inuicé zquales,d/a,d/b, & d-c.
Aio quod punétum d, eft centrum ipfius circuli a/b/c. Conneantur enim a/b/&
bsc/reta,per primum poftulatum:fecetirg; bifariam a/bsin punéto ¢,& brc/in pé-
€to f,per decimam primi.connetantur rurfum dze/& d/f,per idem primum poftu
latum:& per fecundum poftulatum,producantur in diretum vtrobique ad pun&ta
quidem g, h/& kL. - Cam igitur a/e/fit 2qualis e/b,& vtrique communis ¢/d:binz gﬁ;‘t':;f"e
ok igitur a/¢/& e/d/trianguliase/d,duabus bre/& e/d/trian di potett: fed
pya uli bre/d,funt zquales alteraalteri:bafis quog; d/a,ba- hxceft demd

-2 1 d/b,per hypothefin eft zqualis. Angulus igitura‘e/d, ﬁ:f“ P°nm
\ zquus cft per oftauam primi,angulo bs e/ d: & proinde

g& e — 4 /h vterque rectus,per decimam ipfius primi diffinitionem.

v N

Redta igitur g/h,re@am a/b,bifariam & ad retos angu-

s¢  losinterfecat:in difpefcente itagsg/h,eritcentrum ipfius
\__/ a/bsescirculi, per corollarium prima huius tertij. Haud

< diffimili via oftendetur, eiufdem circuli cétrum fore in
re@ak/l. In vtraq; igitur& g/h/& k/ Left centrum dati circuli ab/c : & in pun&to
propterea vtriq; communi. Atqui nullum aliud pii€tum babent commune,prater
1pfum d:pun€tum igitur d, cencri eftipfius a/bsc/ circuli.  Si ergo intra circulum
fufcipiatur puncti aliquod:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafle.

© dex 8, Pedbeotg [
Yihog u i winhop kamd wAdova oupdix i fo.

Theorema 9,  Propofitio 10,
I0 C Irculus,circulum in pluribus duobus punétis non fecat.
ORONTIVS.qSecet enim (fi poflibile fit) circulus a/bs ¢, circulum dre/f, in
pluribus duobus punctis,hoc eft in punétis b,c,¢,f.Etfufcipiatur centrum ipfius cir
aulia/b/c,per prima huius, ficy; illud g: & céneétantur g/b,g/c,gre, & g/f/reét,per
primum poftulatd. Cim igitur punétum g,fit centrum circulia/b/c:erunt g/b.gsc,
' gse, & g/f/adinuicé zquales, per decimamquintam pri-
mi libri diffinitionem.Et quoniam b,c,e,f, funt commu- gee ryrfum
nes vtriufque circuli fectiones,per hypothef(inzerit pun-  aliter potuifs
Gum g,vtcung; fufceptum intra circulum dve/f. Abipfo g‘:n‘:“;g;;.g:‘;
itag; puné&o g,in cundemcirculum d/e/f,cadunt plures exiftimo des
g duz re@z lincz inuicem zquales:vtpote g/b,g/c,g/e, mbftrationt.
& g/f.Erit crgo pictum g,cétrum ciufdemcirculi d-e/f,
perantecedenté nonam proioﬁtioné. Atquiidem pun-
&tum g,centrum eft ipfius a/b/c/circuli. Duorum itaque
circulorum a/b/c,& dse/f, fefe inuicem fecantium, idemerit centri:quod per quin-
tam hnius tertij,n eft poflibile. Circulus ergo,circulum in pluribus duobus pa-
¢tis nonfecat. Quod oftendere fuerat operzpretium. .
Otdopupee I Peobeais. 0.
T Ap Roaxdichor ipdiwrras Milap oirds, kol Augdh auTSp Tk kof B, 4D} w2 kobTpe
dvrGp U 8pwpsin tudda kod ixfaRorin il Thi Gwegip modron T RUKNWp.
S Theorema 10, Propofitio 1r. -
11 \J I bini orbes fe introrfum adinuicem tetigerint, fufcipiarirg;
' f.ii.
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eorum centra: ad eorum centra applicata retalinea & eieta, in
contactum circulorum cadit.

O RO NTIV S.€Duoenim circuli a/b/c/ & asd e fe intror{um adinuicem tan-
gant,in punto quidem a:fitq; ipfius a/bsc/circuli centrum fipfius verd asd/e/cen
Demdftratio  trum g-Dico quod ad centra £/g; applicata reta linea,& eieéa: caditin contactum
abimpoflibili , G; enim non ceciderit in punétum a:cadet igitur alibi.Cadat ergo(fi poffibile fit)
vt eiccta verfus g, in /& b/punta: & connettatur a/g/ reta, per primum poftu-

latum. T'riangulum erit igitur a/g/f:& duo proptereala
tera a/g/& g/f,erunt maiora reliquo a/f, per vigefimam
primi.Atqui ipfi a/f,zqualis eft f/b(vtrag; enim a cétro
t,in circunferentiam circuli a/b/c)& a/g/igitur & g/f,ma

iores funt eadem f/b. T'ollatur f/g,vtrif{que inzqualibus

comunis: reliqua igitur a/g, reliqua ‘g/b/maior crit, per
quintam communem fententiam.Ipfi porrd a/g,zqualis
eft g/d(vtraquc enim i centro g,in circunferentid ipfius
a/dsescirculi)®& g/dvigitur maior erit ipfa g/b. quz enim
funt zqualia,ciufdé (gnt Zque maiora: per fextz comu-

nis fententiz conuctfionem.Ipfa porro g/d,pars eftipfius §/b: pars igitur ctit ma-

lor toto,contra nonam communem fententid.Caditigitur

/g/eiecta,in contadti a.

Alia figure di @ Quod fi g/f/connexa,& ciecta verfus f,detur incidere veluti g/f/c,& centrum £

fpofitio.

exterioris circuli a/b/c/extra circulum interiorem a/d e/conftituatur: idem nihilo-

minus fubfequetur inconueniens.Connexa enim & eieta g/f/c/ re€ta, producatur
in dire@um verfus g,;ad d/& b/punéta,per primum poftulatum. Erunt itaque rur-

fuma/g/&g/f,maioresipfa f/a,periplamvigefima primi
libri propofitionem.Eidem porrd f/a,zqujis eft frc,per
decimamquintam diffinitionem ipfius primi.Igitur a/g/
& g/f, maiores funtipfa frc. Eidem rurfum f/c, zqualis
eft £b, per eandem decimiquinti primi libri diffinitio-
né.Eta/grigitur & g/fmaiores funt ipfa f/b,perfeptimz
cémunis fententiz cuerfioné. Auferatur f/g/ vtri(q; in-
zqualibus cémunis.Reliqua igitur a’g, reliqua g/b, per
quintam cmunem fententiam maior erit: & multd igi-

tur maior ipfa g/d,quz pars eft ipfius g/b. In circulo itag; a/d/e, qux a centro g/in
circiferentid prodeuntlinez rectz gra,& g/d,non erét inuicé zquales:contra deci-

maq

bes

E

uintam diffinitioné primi.Cadit igitur f/g/ciecta,incotactia a. Ergo fibini or-
¢ introrfum:&c.vt in theoremate.Quod oftendendum fuerat.

Sxdgnp 1y Pesfeaig B .
Ap fo kikNot Eaiferron GRWAwp ikTigyi WO a8 keinea &uTSp Aty 35fE B
imegiic ENcvoeTou. ‘

Theorema 11, Propofitio 1.

I duo circuli fefe adinuicem exterius tctig_erint:ad centra €o
rum applicata retalinea,per contadtum tranfibit.

ORON TV S.@Tangit fe exterius bini circulia/b/c/& d/bse,in piicto quidé
befitg; ipfius a/b/c/circuli centrum f,& ipfius d/b/e/centrum’'g. Aio quod connexa
f/g/ reta linea,trifibit per contaCtumb. Sienim non tranfierit per punétum b,
tranfeat(fi poffibile fit)per c/& e/punéta:& cone@antur b/f/& brg/rectz linez,per

12
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primum poftulatum.Et quoniam puné@um f,centrum eftcirculi a-b/c:zqualis erit
t/b/ipfi £/c/,per decimamquintam diffinitioné primi. Rurfum quoniam g/centrii
eftcirculi d/bse:zqualis erit per candem decimamquin.
tam primi diffinitionem g/b,ipfi g/e. Binz igitur f/b/&
b/g, duabus fre/& e/g, per fccunim communé fenten-
tiam crunt zquales. Tota porrd f/g, ipfis f/c/& ¢/g/ma-
ior eft(nempe c/e/extra circulos incidente particula) E¢
tota i‘gitur /g,maior cft cifdem £b/ &b/g.In triangulo
G - 1taq; t/bsg,bina lacera f/bs & b/g, erunt minora reliquo
f/g-font auté maiora,per vigelimam primi.que fimul impoffibilia func.Igitur i cen
trof/ad centrum g/adplicata reta linea f/g,tranfit per contaétum b. Si duo igitur
circuli:& quz fequuntur reliqua. Quod demonftrare oportebat.
: Osdgnpxe  1fpy Peddiaie .
Kn?\@- KUK olik ipactfn WAdowr ouptin k xaed’ vyiach 74 0¥ 7ds, doch Tvinwds lpdffuras.
- Theorema 12, Propofitio 13.
~irculus circulum non tangit in pluribus punétis vno:& fi ex-

tra,& {1 intus tangat.
O RONTI1VS. @Tangat in primis circulus a/b/c/d,circulum bse/d/A, introt-
fam(fi fueric poflibile)in punétis b,dAfitg;ipfius a/b/c/d/ circuli centrum g, circuli
autem bre/d/f, centrum h. Adplicaca igiturex g/ in by
reta linea, & cie€ta: cadet in pun&a conta&tumb,d, per
vndecimam huius fecundi libri. Ec quoniam g/centrum
eft circulia/b/c/d: erit g/b,ipfi g/d, per circuli diffinitio-
nem zqhualis.Tollatur g/h,ab ipfa g/d:eadem ergo g/b,
reliqua h/d/ maior erit. Rurfum quoniam h/centrum
- cft arculi bre/d £ zqualis erit h/b, ipfi h/d,per eandem
circuli diffinitionem. Tollatur rurfum g/h, ab ipfa h/b:
- reliqua igitur g/ b, minor erit ipfa h/ d. Oftenfum eft
autem, quod & multd maior : quod non eft pofiibile . Non tangit igitur circulus
abse/dscircutum bre/d s introrfom in pluribus pictis vno.[Secet rurfum circu-
lus abvecirculum a/c/drexterius in is /& c/(fi id fuerit poflibile)& conne-
€tatur re@a a/c/per primum poftulacum.Et quonid in circunferentia circuli a/brc,
duo funt accepta punéta a/& c:adplicata igitur reta li-
neaa/c,intra ipfum circulom cadet,per fecundam huius:

a@\ ergo extra circulum &/ d/c. Rurfum quonii cadema/ &
|
C

~

A cpunétain drcunferentia ipfius a/ d/ ¢/ circuli coaffum-
pta funt( vepote vtrique circulo cdmunia) cadem igitur
reta a/c,cadet intra circulum a/d/c,per eandem fecun-
dam huius:& extra igitur circulum a/b/c. Patuit autem,

: quod & intra ipfuma-b/c/drculii cadit cademasc,atque
extra ipfum a/d/c/circulum.Cadet igitur intta &extra vtrumg; datorrum circulo-
rum:quod eft impoffibile. Non tangit cr;"go circulus a/b/c/circuliia/d/c/exterius in
pluribas piitis yno. Patuit,g nec introrfum. Quodoftédere fuerat operzpretit.

Otbgwpx | 13> Pedteaic 1R,
E N w0 ol igou wdGiau, 1ovp &arixzaip &as 78 nokapy : xod od ovp &wixvooa kwe 13
KkobTPovyican & AiNaug dofp. .

I' : Theorema 13, Propofitio 14.
14 1 N circulo re&zline¢ funt zquales,quzzqualiter diftit céero: |
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& fi zqualiter diftanc i centro,zquales adinuicem funt.

Pars prima O R O N'TI'VS. € Sintin circulo a/b/c/d,cuius cétrum e,binz rectz lineza/

theorematis. b/ & d/c/inuicem primim zquales.Aio g & zqualiter diftantd centroe. In retas

~ enim a/b/& drc,d pun€to e/quod in eis non eft,perpendiculares deducantur e/f/&

c/g,perduodecimd primi: & conne@itur reétz linex e/a,e/b,e/c,& c/d,per primi

poftolatum, quz per circuli diffinitionem eruntadinuicé zquales. Cam igitur re-

¢ta quzdam linea e/f7per centrum edua,ipfam a/b/re€tam non per centrum ex-

: tenfam,ad retos dinidatangulos : & bifariam quog; il-

lam fecat,per tertiam huius. A cqualis eft igitur a/f,ipfi

f/b:& vtrag;propterea dimidium ipfius asb. Et proinde

d/g,ipfi %/C/eﬁ zqualis:& vtraque dimidium -ipsus'd/c: ‘
Actquia/b/per hIpohcﬁn,zqualiscﬁ ipfid/c.queautem

zqualium {unt dimidium,eca funt inuicé zqualia,per fe-

ptimi comuné fententid:zqualis eft igitur a/ f, ipfid g,

& f/bscofequéter ipfi g/c.Et quonid a/bs zqualiscft ipfi

d/c,&¢/aipfie/d:bina igitur faterae/as & asb/ trianguli

¢/a/b,duobus lateribus ¢/d/& d/c/trianguli e/d/c,{unt zqualia alterum alteri: bafis

quog; e/b,bafi e/c,per circuli diffinitioné, zqualis.Angulus igit qui ada,angala qui

ad d/zqualis eft:per oftaui primi. Rurfum quonii zqualis cft ¢/a/ ipfi esd; & a £

ipfi d’g:bina ergo latera ¢/a/&a/f/trianguli e/a/f,duobus lateribus e/d/& d/g/trian

i e/d/gAunt zqualia alteriialteri:& qui fub 2quis lateribus cStinenturanguli, in-

uicé xzquales.Bafis igitur c/f,bafi c/g',pcr quartd ipfius primi cft zqualis. Quz igi-

turina/b & d/c/rectas,ex centro c/deducuntur perpendiculares e/f/& e/g,zquales

funtadinuic&diftit ergo a/b/& d/c/re&tx zqualiter ab-codé cétro e/ipfius asb/c/ds

Secunda pars eirculi,per quartam huius diffinitionem.qCEfto autem e/f,ipfi e/g/zqualis, hoceft,

cSuetfd pras gitent a/br& d/c/zqualiter ab codem cétro e.Dico qudd a/bs zqualis eft ipfi d/c.

" - Eifdem nang; conftruétis:oftendemus veluti fupra,verangs a/b/& d/obifarid difcin

di ab ipfis e/f/& c/g/perpédicularibus: atque a/f/zqualem fore ipfi d/g, & f/b/con-

fequenter ipfi g/c/zqualem.Citm igitur zqualis fit e/a/ipfi e/d,& e/£/ipfi e/g: bina

crgo lateraa/e/& e/t/trianguli ae/£binis lateribus d/e/& e/g/trianguli d/e/g/funt

alternatim 2qualia:bafis quoque af,bafi d/g/zqualis.Angulus igitur ase/f,angulo

d/e/g,per oftauam primi eft zqualis.Et proinde 1ui fub bsefs angulus, ci qui fub

c/e/g/itidem oftendetur zqualis. Totus itags a/e/b/angulus,toti angulo dre/c, per

fecundam communem fententiam eft zqualis. Bina ergo triangulaa/e/bs & dresc,

habent duo latera aze/& /b, duobus dre/ & e/c/ zqualia alterumalteri (ex centro

enim in circunferétiam eiufdem circuli a/b/c/d)& qui {ub eifdem zqualibus rectis

lincis continentur anguli,inuicé zquales. Bafis igitur a/b,bafi d/c,per quarti ipfius

primi cft zqualis. In circulo itaq; reétz linez {unt #quales,quz zqualiter diftic

a centro:® fi zqualiter diftant a centro, zquales adinuicem funt. Quod recepera-

mus oftendendum. _ ,
Owbgnpa 1 Feébeaie it . .
EN KiKAG peyisn pif By i Sfgperp@-7h0 I EMwyp &é i ypiop 8 nobpovyTls ewdbTee

gop peZwp i, ) ,
Theorema 14,  Propofitio 15.
N circulo,maximus quidem eft dimetiens:aliarum autem fem-

per propinquior centro,remotiore maior.
ORONTIVS. Sitincirculo a/b/c/d, cuius centrum ¢, dimetiens a/ d: & ipfi
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centro vicinior. b/c,remotior autem f/g. Aioqudd a/d/qua per centrii;maximg eftt Conftruitur
b/c/verd maior ipfa £/g.A centro enim ¢,in eafdem reétas brok frg,perpendicula: 8r3-
res dedncantur e/h/& e/k: per duodecimam primi. Maior erit itag; perpendicula-
tis e/k,ipfa c/kper quintam huius diffinitioné.Secetur itaque d maiori e/k,ipfie/h
minori zqualis,per tertiam primidity; el & per dacum punétum 1, datz retta lic
- -nex f/g,parallela ducatur myv n:per trigefimamprimanm -
b 3 m primi.cadet igitur c/I/ad perpendiculum fuper mnsper
' corollarinm vigefimznonz ipfius Erimi.Et quonii e/h/
- eftzqualis ipﬁg </ I: diftant igitur b/c/& m/n/zqualiter
acétro e,per quartam huius terdij diffinitionem: {dntg;
per decimamquartamipfius tertij,inuicem zquales.Co-
neftantur demum,per primum poftulatd, e/f,e/g, e/m,
: g - - &ermqueper circuli diffinitionem, zquales funt adinui-
™~ cem.Cum igjtur ¢/a/ipfi e/m, & e/d/ipfi e/n, percirculi Deméfratut
. ' diffinitioné fit zqualis: tota a/d, binis m/c/& e/n, per fe. theorema.
cundam communem fententii zquabitur.Binz porrd m/e/& eui/trianguli mve/n,
funt maiores reliqua m/n, per vigefima primi.& adigitur, maior eft cadem mvn:
&ipfa confequenter b/c/ maior, per conuerfam fextz atg; feptima communis fen-
tentiz interpretationem. R arfum quoniam zqualis eft e/mvipfi e/f,& e/nvipfi e/g:
bina igitur latera m/e/&e/1v trianguli m/e/n, binis lateribus fre/& c;g/ trianguli
f'/c/g,gnt @qualia alterum alteri:& qui fub m/e/n/angulus,eco quifub f/e/g/ maior
(reéts ﬁquijcm c/f/& e/g,coincidunt inter e/mv& c/n,?)fum anguld m/e/n/diui-
dentes)bafis igitur m/n,per vigefimamgquarti primi,bafi f/g/maior eft. Ipfi porrd
m/n/zqualis eft b/c. & bre/igitur eft cadem f/g/maior: quz enim funt zqualia,ciuf
dem funt 2qué maiora.oftenfum cft autem, quod & a-d, ipfa bc/ maior eft.Dime-
ticps itag; a/d,cft omnium maxima:& b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiore ma-
ior.Quod oportuit oftendiffe. : =
- . o ity npéocars. s, :
Y apifo B xiihs mog Spbis dem” Hnpotd’ deyo pfim, inTds meaETon TH KUKMo, Kord
Héc T8y pIpED Téawop THise tvbeloes’ i Tis TVpegeio’  LTipa {bEe S TepTioET AL M)
b 5 T a8 puvie iemolows Sfeace’ yovia’ Wbvypdpps petwpip:i 3 AormyindTwp,
Theorema 15, Propofitio 16. ’
16 Vzidiametri circuli extremitate ad angulos re€tos ducitur,
extra ipfum circulum cadit: & in locum inter is(am res
Gam lineam & circunferentiam,altera rectalinea né cadet. &fes
micirculi angulus, omni angulo acuto re&tilineo maior eft: reli-

uusautem,minor.

ORONTIV S.Efto circulus a/bsc,&illius centrum d,dimetiens verd a/c: &
‘ abasdimetientis extremitate, ad angulos rectos excite-
turase,per vndecimi primi.Dico primii,quod a/e/recta Prima pars
extra ipfum cadit circulum.Sufcipiatur enim in ipfac/a, theorematis.
contingens aliquod punctum:fitq; illud . & connetatur
¢/d, per primi poftulatum. Trianguld erit iiitur erasd.
omnis porrd trianguli tres interiores anguli,binis rectis
funt zquales:per trigefimamfecundam primi.retus eft
autem quiada, per conftruétionem.Reliqui igitur qui
ad e/ & d/ funt anguli, vni re€o funt zquales: & corum
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ropterea quilibet, ipfo qui ada’/re@o minor . In triangulo autem maior angulus,

ub. maiori laterefubtenditur, per decimamnonam primitmaior cft igitur d-c, ipfa

a/d, quz cft ipfius dati circuli femidiameter. Egreditur ergo de, circunferentiam

ipfius a/b/caraulixaditq punétum e/extra eundem circulum a/b/c. Haud diffimi

lis erit,czterorum puntorii ipfius a/c/deméftratio. Cadit ¢rgo tota a/c,cxtra da-

Pars camda tumdirculum a/b/c.@Aio rurfum,quod inter re€tamar ¢, & circunferentiam a/ b,
. * ndcaditaltera rectalinea.Si enim id fuerit poflibile:efto

a/f.8&ad datam re@tam lincamasd,ad datimq; in ea pun
¢tum d,dato angulo retilineo e/a/f, zqualis angulus re-
¢tilineus odftituatur a/d/gzper vigefimamtertiam primi.

¢ Vterq; igitura/d/g,& gsasd,pars crit ipfius ¢/a/d: &re-
&to propterea minor.In reftas itaga/t/& d/ g, reta in-
cidita/d, cfficiens interiores & in cadem parte angulos
binis rectis minores:ipfz igitur a/f/ & d/g,in infinitum
. produétz,tandem concurrent,per quintumpoftulatum,
céucnidt crgo ad punétd g Trianguld cft itag; a/g-d:cuius tres interiores anguli bi

nis rectis,per eandé trigefimafecidd primi,font #quales.& quifubgrasd/ & a/drgr

anguli,vi reto,hoc c(%,‘ ipfi e/a/d/coequantur (datus eft enim a/d/g, zqualis ipfi
e/a/f)Reliquus igimr a/g/d,reCtus eft:& maior propterea vtrog;,& g/a/d/&asd’g.

Vnde rurfum a-dAemidiameter, maior eft ipfa d/g, per candem decimamnonam
primi.Cadit igitur pi€tum g,intra cjrculum a/b/cergo & a/f/re€ta (in qua punct
g)circulum ipfum interfecat,vepote in f.Non cadit itags a/f/reta, inter reGtamare,

Tertia & circunferentii a/b.q[Dico tandem, g angulus b/a/d/tpfius a/b/c/femicirculi,om-
: ::;:w: 6 ni acuto & recilinco angulo maior eft:reliquus autem(vepore,b/a/e) minor.Cam:
" enim angulus e/a/d/fit re€tus,& diuifus 4 fola circunferentia a/b,inter quam & re-

&am ae/non cadit altera reta linea(vti nunc oftenfum eft) non poteft ipfe angu-

lus brase/bipartiri:& proinde non minuctur neq; augebitur confequéteripfebsasd,

Igitur angulus bra/d,fub a/b circunferétia,& a/d/recta comprehenfus, omni acuto

retilinco maior eft an%ulo:b/a/c/ verd, qui fub eadem circunferentia,& ase/ recta .
u

m contingétiz nominare confucuimus)omni itidem acu-
minor ¢ft.Quz omnia fuere demonftranda.
 Corollarium, |
€ Quz igitur ab extremitate dimeticatis dati circuli, ad rectos ducitur angulos,
ipfum circuli tangit, idg;in vno tantummodd pun¢to:ad duo énim punétaadpli-
cata rea linea,per fecundam huius tertij,cadit intra datum circulum.

continetur(quem anF.l
to & retilineo angulo

: FeofAnpe b, nedbears 2.
I k Pé Robof 7@~ onpd, 7% fofoiT@- xikhs ipariifoufilw tvdGup yoapphy Eyardp.
Problema 2, Propofitio 17. |
Dato punéto,dato circulo,contingenté re&ti lineam ducere.

ORONTIVS.qSita/pictum datii: 3 quo oporteat in datum circulum
b/C/d/oontinicntcm re€tam lincam ducere.Inueniatur ipfius bc/d/circuli centri,

cr primam hufus tertij:fity; illud e/& conne@atur a/ ¢/ re@a ,per primum poftu-
atum:qu2 cim ab interiore puncto ¢, ad exterius punctum a/deducatur,fecabit b/
¢/drcircaferentiam.fecet igitur in punéto b.& centroe,interualloautem ¢ a, circu-
lus deferibatur a/f/g,per tertium poftulatum. Poftmodiim 3 puncto b,datz recta
lineza/ ¢, ad rectos angulos excitetur b/ f:per vndecimam primi.& conne@atur
¢/f, per primum poftulatum: quz candem circunferentiam b/c/d, fecet rurfumin

Coftm&iofis f.
gure,

17
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piico c.Connectatur demiia/c;per idem primd pofttla
ti.Dicoga/c,contingitcirculd/b/c/d.Cii enim percircy: Detbdfiratio
 li diffinitioné,equalis fitase/ipfi e/f,&bse/ipfie/c: erunt
. .bina latera a/e/& e/c/tridguli ase/c,zqualia duobus fre/
& e/b/trianguli f/e/b:& communé comprehendunt an.
gulum qui ad e. Bafis igitur a/c/bafi £/b, & triangulum
.asg/c/triangulo fe /b, & reliqui anguli reliquis angulis
(fub quibus #qualia fubtenduntur latera) per quartam .
B . primi cozquantur. zqualis eft igitur angulus a/c/e, an-
gulo e/b/f. Angulus portd ecb/f/rectus eftiigitur & qui ('ub. ascre/retus.Et quonia
c/c/Aemediameter eft ipfias bre/d circuli,& ab illius dimetientis extremitate c, ea-
dem a/c/ad retos excitata cft angulos:ipfa ergo a/c/tangit circulum bsc/d, per co-
rollariii decimafextz huius tertsj. Igitura dato punéto a,dato b/e/dcirculo,con-
tingentem rectam lincam duximus. Quod facerc oportebat. .

Ocdpypo i3 Pedbeaig .
Ap kURNS ipdiffyroct mig (B, e 5 8 kof B ubh ThY by a1V XOF mis EubGzi D1~
18V X 08Ge,ncBsrog ¥soue udl Thiv Geifo e boo.
Theorema 16, Propofitio 18.
18 I circulum cetigerit aliquare@alinea, i centro auté in con=
' S tatum coniunéta fuerit aliqua rectalinea:coniun&ta, perpen=
dicularis eritin contingente, ‘ o
O RO N TI1V S.qSit datus circulus a/b/c,quem tangat re€talinea d e in pun-
¢&to quidem cfitq; centrum ipfius circuli f,& conne@atur f/c/ re@a, per primil po-
ftulatum.Dico quod f/c, perpendicularis eft ipfi d/e.Si enim f/c,non fuerit perpen. Hac aliter oo
dicularis ipfi d/e:eriit d/c/f/&frc/e/anguli, per decima diffinitionis primi l&ri con. fendiporcl,
a uerfionem,inzquales,alter quidem recto maior,alterve firidi modus
ré minor.Efto maior(fi fuerit poffibile)& obtufus f/cve: prefac.
erititaq; dc/fracutus.Et quoniam recta d e, tangit circu-
lumasbrc,per hy}mtcﬁn:ipﬁlm igitur nd {ecatcirculum.
Cadit itag; circaferétia b/cinter d/c/& c/f/lineas retas:
& proinde acutus & retilineus angulus d/c/f,maior erit
angulo femicirculi b/c/fex circunferentia bre/ & refta o/
f~comprehenfo Dabitur itaque retilineus & acutus an- -
gulus,maior angulo femicirculi: contra decimamfextam
huius tertij propofitioné Angulus ergo d/c/f,non cft recto minor:fimiliter often-
detur,qudd nec recto maior.cft igitur rectus: & qui fub f/c/e/ continetur angulus,
itidem re&us.& proinde reta f/c, iniplam d/e/ perpendicularis et,per decimam
primi diffinitioné.  Si circulum itag; tetigerit aliquareéta linea:&c. ve in theore-
mate.Quod demonftrandum fuerat.
Gidpnpa 1B Pedbeare 10, .
Ap kikNS igdffirad me iubGa , & I kelie 1 ipafloutiy 7t 300l yarins’ Lvodx
pph &xom,udh i éexBeiong isoee P kakmpop F¥ winhy. '
| Theorema 17, Propofitio 19.
19 QIcirculum ceti Ferit aliqua re€ta linea,d contadtu auté ipfi tan-
genti ad angulos rectos retalinea quzdam excitetur:in excis

_tata erit cencrum circuli.

g
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O RONT IV S.@Efocirculus a/brc:quem rurfum tangat re@ta dve, in punéto
 c-&adatopiictoc.datz reftx lincx d e, ad retos excitetur angulos c/a:per vnde-
Dbﬁ‘;‘:’ﬂ!m cimam primi. Dico g in c/a,eft centrum ipfius dati circuli a/b/c. Si enim non fue-
: P ritin re€tac/azerit alicubi.Efto(fi poffibile fit)in punéto £.& connetatur frc/recta,
per primum poftulatum.Et quoniam re&ta quzdam linea dre, tangit per hypothe-

fin circulumi ab/c,a centro auté f,in contadtum c,coniunéta erit f/c/recta lineazcon

iuncta igitur f/ c; perpendicularis erit in contingente de, per antecedentem deci-
mamoc¢tauam huius tertij propofitionem . Reétus erit igitur vterque angulorum

N E/c/ f,&frc/e. Atqui pet conftructionem,angulus d/cras

rectus eft:funtq; recti omnes inuicem zquales,per quar

¢ta fiquidem f/c,cadit intra civculum,ac inter d/c/&cas
reltas,dividitq; propterea ipfum augulum d/c/a. Totus
igitur angulus d/c/a fuz parti d/c/f,zquabitur:quod per
nonam communem fentétiam cft impoflibile.Centrum
itaquecirculi asb/c,non eft in puncto f.haud diflimiliter
oftendemus, g nec alibi: prater § in a/c. Sicirculiiergo
tetigerit aliqua recta linea:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit deméftrafie.
Otbonpx Pesbeaig K.

' Natiho b #€s75 xobrpg pwvin,diamdaciop 41 aiis 7€ o whuereda,drap This &u.

Thi TEpiganp Papiyeay od pwvic:.
_ Theorema 18, Propofitio 20, .
IN circuloangulus quiad centri, dupluseft eius quiad circun-

ORONTIVS. Sitasbreds circulus : ad cuius centrum e, ficangulus cre /d,

. "ad circunferentiam autem c/a/d, & vtriufq; bafis eadé circunferentia c/d. Aio quod

14 angulus c/c/d,ipfius anguli.c/a-d/duplus eft.Connetatur enim ase,per primi po
o angu ﬁu?:tum:& per fecundum poftulatum,directe producatur inf. Camigitur percir-
cunferéciam  culi diffinitionem,a/e/fit 2qualis e/c:zquus eftangulus e/arc,ipfi angulo e/c/a,per
includic cens  quined primi. Anguli itags ¢/a/c/& e/c/a fimul fumptialterutrius cord dupli funt:
' vepote ipfius c/a/cExterior porrd angulus cve/f, binis interioribus & ex oppofito

: - e/asc/&e/va, per trigefimamfecundam primi eft zqua-

lis.quiz autem funt zqualia, ciu{dem duplicia funt:per
conuer{am fextz communis fententiz.dupluseft igitur
cse/f7angulus,ipfius e/a/c. Et proinde angulus fre/dvip-
fius e/asdsanguli duplus eft. Totus itagsangulus ce/d,
totius angulic/ a/ d/ confequenter eft duplus. Sienim
zque multiplicibus,additur zque multiplicia: 2qué iti-
dem multiplicia refultabunt. €€ Quéd fi angulus quiad
circunferentiam,fuerit extra centrum ipfius circuli,ve-
luti c/bd:idem nihilominus fubfequetur. connexa enim
, _reQa bre, per primum poftulati, & direté produ@ain
g/per fecundum:concludemus veluti fupra, ex ecadem quinta & trigefimafecunda
primi,angulum ce/g,duplum fore ipfius anguli c/bse. quorum dve/g/pars ipfius
anguli c/e/g,duplus rurfum eft partis ipfius c/bse,vtpote anguli e/b/d:reliquus igi
tur angulus c/e/d/qui ad centrum, duplus itidem eft reliqui c/b/d/quiadcircunfe-
rentiam dati conftituitur circuli. Incirculoitag; angulus qui ad centrum,duplus

Quidoidem
angul?quiad
circtiferentid
nd capit cens

trum circuli.

‘tum poftulatum. Aequus erit igitur angulus d/c/a, ipfi-
.angulo d/c/£Eft autem d/c/f,pars ipfius anguli drc/asre--

ferentiam: quando anguli eandem circiferentiam habuerint;’

20
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eft cius quiad circunferentiam: quandoipfi anguli communem bafin eandem cir-
cunferentiam habuerint.Quod fuerat oftcndendum.
- . Gubgwuse . 16, Tedboie  xe.

EN KOND ok of 7§ &oTE Tpkpam yovio,iG aRiNaus dofp.

. Theorema 19, Propofitio 1.

IN circulo qui in ecodem fegmento funt anguli : fibi inuicem

funtzquales. =

O RO N TIVS.( Sint primam in fegmento {emicirculo maioric/ a/ d/ dati

a/bsesdscirculianguli casd/& d/bre/,Dico eofdé angulos c/azd/& d/brc,fore adin.

uicem zquales.Inueniatur enim centrum ipfius a/b/c/d/circuli,per primam huius

tertij,fitq; illud e:& conne@antur e/c/& e/d,per primum poftulatum. Cam igitur

an%ulus csesdzad centrum exiftatcirculi,c/a/d/verd an.

gulus ad circunferentiam,habedntg; bafin communem

candem circunferentiam c/d:angulus propterea c/e/ d,

duplus eft,per antecedétem vigefimam propofitionem

anguli :asd. Angulus itaque ca/ d, dimidius eft ipfius
angulic/e/d Et proinde prefatus angulus c/e/d,duplus

\ eft ipfius anguli d/b/c:atg; idem angulus d/b/c,eiufdem

c\\_ 4 cesdsanguli dimidius. Qua autem ciufdem funt dimi-
- - dium,ca funt adinuicem zqualia:per feptimam commu
nem fententid. Aequus cft igitur an{gulus c/asd,angulo

d/bsc. @Sint rurfum in fic_%mcnto bra/d/femicirculo minoti,ipfius a/bse/d circuli,

bsasd’ & d/ e /branguli. Hos dico fore fimiliter zquales. Conne@atur enim reéta

ase,per primum poftulatum:fitq; ipfarum a/d/& breAectio £Eritigitur a/cve, feg-

mentum maius: & qui in codem fegmento maiori funt anguli a/b/e/ & e/d/a, per-

primam partem iam demonftratam , adinuicem xqua-
les.Etquoniam triangulia/bfinteriores & qui ex oppo
fito funtangulia/b/f/& f/a/b,extrinfeco b/f/d/cozquan
tur angulo: necnon & duoangulie/d/f’ & £/ ¢/ d ipfius
c/frd/trianguli,cidé extrinfecob/f/d/funt itidé zquales,
gcr trigefimifecidam primi.duoigitur anguli a/b/£/&

7a/b,duobus angulis e/d/f/& f7e/d,funt per primi com
munem fententia zquales.A quibus fi demantur zqua-
les angulia/b/f/&e/d/fireliquus bra/Af,teliquo dre/fhoc
eft,bsasd ipfi d/e/b, per tertiam communem fentétiam
crit zqualis.Jdem quoque deméftrare licebitin femicirculo. Incirculo igitur,qui
in codem {cgmento funt anguli,fibi inuicem funt zquales. Quod reccperamus o-
ftendendum.

Gtdpx By Decbeare x€.
Qp of Toig kikos FGamAivewp ot &moraraiop ywviossduaty Sgbacis iCa &ofy.

. Theorema 20,  Propofitio 22.
N circulis quadrilacerorum exiftentium anguli, qui ex oppo=
A fito:duobus re&isfunt zquales. |
ORONTI1YVS. (Sit in asbsc/d circulo, quadrilaterum a/b/c/d. dicoangulos
qui ad /& , fimiliter qui ad b/& d/ex oppofito céttituiitur,duobus rectis cozqua-
ri. Conne@antur enim a/c/&b/d/reétz,per primiam poftulacum. Triangulum eft
igitur a/b/c. Et quoniam angulo b/a/c,2quuseft angulus c/d/b,per antecedentem

g.ij.

De fegmento
femicirculo
maiori.

Defegmento
femicitculo
minori.
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vigefimamprimam huius tertijfunt enim in codem ﬁ:{gmét’o brasd/c.Angulo rur.
{fum a/c/b,zqualis eft angulus b/d/a,per candem vigefimaprimam buius tertij:in
codé nang; fegméto confiftunt a/d/c/b. Totus igitur qui fuba/d/c/cétincturan
lus,binis an(gulis bra/c/&asc/b(nempe fuis partib? intcgralibus)cozquatur.Adgi;
ciatur vtri{q; #qualibus,comunis angulus a/bsc. duo igitur anguli a/b/c/& c/da,
- - tribusangulis.b/a/c,a/c/b,& c/bra,ipfius a/b/c/ triangu-
li, funt per fecundam communem fententiam zquales.
b ¢  Ei(dem porro tribus angulis eiufdéa/b/c/trianguli,duo
recti funt zquales anguli:omnis fiquidern tridguli, tres
interiores angulibinis funt rectis zquales, per trigefi-
mamfecundi primi.Qui igitur ex oppofito funt anguli
a d  absc, & c/dsa, per primam communem fentétiam,{unt
\_/ “zquales duobus rectis.Nec difflimiliter oftédemus,quod
angulib/a/d & d/c/b,duobus itidem reéis cozquantur.
Igitur incirculis quadrilaterorum exiftentid anguli,qui
ex oppofito:duobus rectis (Ent zquales.Quod demonttrare oportebat.

: Oedenun Ke, Peddeare uy.
Epi afig wriig (ubdios’ o Tpuipoeee kuiAwp ol kod Bm@Geydu ousabioovron ud e Gev
T pion.
Theorema 21, Propofitio  23.

Vper eadem reGtalinea, duzfeciones circulorum fimiles, &

inzquales non conftituentur ad eafdem partes. - :

O R ONTIVS. Super cadem nanque reta lincaasc,binz & inzquales cir.

culorum feétiones, a/b/c/quidem niaior,minor autem a/d/c, ad eafdem partes b,

d/conttituantur.Dico ¢ ipf fectiones né funt fimiles,& fimul inzquales.Si enim

id fuerit poffibile: extendatur re@ta quadam lineaasd/

b,quafecet vtrang; fe&tionem, maiorem quidem in b,&

ipfam minoré in d:& conneantur b/c,& c/d/re&t,per

primum poftulatii. Triangulum erit igitur b/c/d: cuius

a " \¢ vnum latus bsd,producitur in a.exterior igitur angulus

' a’d/c,interiore & ex oppofito cb/d/maior eft, per deci-

mamfextam primi. Qudd fifegmentum a/d/c/,fueritipfi a/b/c/imile:zquus erit

angulus a/d/c,eidem angulo C/E:lc.‘l ,per vitimam huius tertij diffinitionem.fimiles

nang; feiones circuli funt,quz angulos zquos fulcipidit. Effet igitut angulusa/d/

¢, maior agnguloc/bsd,atq; eidem zqualis:quod eft impoffibile. Super cadem itag;

realinea,duz fe@iones circulorum fimiles,& inzquales non conftituétur ad caf-
dem partes.Quod oftendere fuerat operzpretium.

Oudgnps xp, Festeang  wd.
A il Towy tuddBp Spoi T pipammmikhwy, i@ &Mitois Gofp
. Theorema 22,  Propofitio 24, .

S Vperzqualibus retislineisfimiles circulorum fetiones con-

ftitutz, {ibi inuicem funczquales.
O R O N TI1VS. Conftituantur enim fuper zqualibus reétis lineis a/b,&c,d,

23

24

fimiles circulorum fetiones a‘e/b,& ¢/fd.Dico ¢ fe@io ase/b fetioni ¢/ f7d/eft

xqualis.Comparatis nanque adinuicem ipfis a/e/b/& c/f/d/fetionibus, & puncto
cAupra punctum a/ collocato, extenfaq; retalinea c/d/in directum ipfius a/b:con-
gruet punétum d, ipfi pun€to b. quz enim {unt 2qualia, fibimetipfis conueniunt,
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per o&tauz cémunis {cntentiz conuerfionem. Conueniente autem recta ¢/d ipfi

a’b,conuenict & c/f/d/ cireunferentia ipfia e/ b: & illi confequenter crit zqualis.

"T'unc enim {uper cadem reta & communilinea a/b/vel ¢/d,duz circulorum fectio

nes conftituentur fimiles:gitur & zgualcs, per vigefimam tertiam huius.A equa-

lis eft igitur aze/b/ipfi C/f/g.l @ Quodfinon fueris contentus hac demonttratione, Alia ciufdem
& dixeris forfan circunferentiam ¢/ £/d, ipfi a/e /by theorematis

£ minimeé conucnire:tunc vel altera alteram fecabi, oftenf.
' vel vna cadet intra reliquam.Secent fe primim(fi
/ \L poflibile fit)in puncto g.Et quoniam fe {ecant iam,
[4

d in communibus pactis a,b/vel c,dfecabunt fefe in.
uicé circuli, quord {unt fetioncs, in pluribus duo-

e ¢ ¢ buspictis.quod per decimam huius tertij, eft imo
m m poflibile.Quod fi vna cecidetit intra reliquam,ve.
£ n < o pote /frd/intraase/biidé quod in proxima feque-

tur inconueniés,velut ex ipfa potes clicere figura.
Exterior enim angulus qui ad f, trianguli e/f/b/aut e/f/d, maior erit intrinfeco &
ex oppofito qui ad ¢,per decimifextd primi:accidem zqualis,per fimilid feGtiond
diffinitioné,quod noneft poffibile.Congruititaque circunferentia c/f/d,ipfi a‘e/b:
uemadmodum & reta c/dvipfi a/b. quz autem fibimetipfis conueniunt, qualia
unt adinuicem:per oftauam cémunem fententiam.Aequalis eft igitur fe@tioase/
b,ipfi c/f/d Igitur fuper zqualibus retis lineis,{imiles arculorum fe&iones cofti-
tucz,fibi inuicem {unt zquales. Quod receperamus oftendendum. |

Fedfhapa 7, Peibeais Ke.
Knd\a 7 pipoctes dobabT®- , Moouweypdnloct 7oy kukNop obaeg B T e
‘Problema 3, Propofitio 25.
28 CIrculi {eGtione data:defcribere circulum,cuius eft fe&io.

ORONTIVS. @Efto data circulifeétioas bs ¢, cuius centrum oporteat
inuenire:hoc eft,circulum cuius eft fectio defcribere.Secetur itaque a/c/reétabifa-
riam in punctod, per decimam primi. & per vndecimam eiufdem primi, 4 pun-
&o dripfius a/c/rectz linez, perpendicularis excitetur d/b:& coneatur a/bs reta,
W per primum poftulacum. Triangulum eritigitur a/b/d:

- cuius angulus bsa/d, ipfi angulo-d/bsa/crit zqualis, aut
co minor, vel codé angulo maior. Si zqualis (vt inhac Prima tuius
, prima figura) zzualis erita/d, ipfi d/b, per {extd primi. oftéfionis dif
a 3 c

Eidem porré a/d,zqualis eft d/c,per conftructionem: & ferentia.
d/brigitur ipfi d/c,per primam communcm fententiam

erit zqualis. T'res itaque a/d,d/b,& d c,crunt inuicem zquales.Cadét ergo a pun-

&o d,in circiiferentid a/b/c,plures quam duz retz linex 2quales:erit igitur pun-
€tum d,centrum circuli,cuius a/b/c/eft fectio,per nonam huius tertij. @At 5 an o dadife
gulus bra/d,minor fuerit angulo d/b/a(vt in fecunda figurz difpofitione) coftitua- rentia,

tur ad datum punétum a/datz reétz linex a/b, dato an-

b - gulorecilineo d/bsa,zqualis angulus re¢tilineus brase:
2 z . Eer vigefimamtertiam primi . Et quoniam trianguli a/
a a4 c

+d,angulus qui ad d/retus eftigitur & qui ad bsminor

eft recto, per trigefimamfecundam primi. Angulo auté

_ d/bsa,datus cft zqualis b/a/e:&brase/igitur angulus re-

&o minor eft incidititaq; secta lineaa/b,in a/e/& bsd/rectas,cfficiens interiores &
: gdij.
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in cadem parte angulos, duobus retis minores : conuenient igitur a/e/&bsd/ in
_ retum produétz , per quintum poftulatum. conueniit
: - ergoad pun@tume : & connetatur ¢/ ¢/ re@ta, per pri-
/l\ mum poftulatum. Cum igitur angulus e/a/b, zquus fit
L d e angulo a/b/etzqualis eft ae, ipfi e/b, per fextam primi.
: \'/ Rurfum quoniam a/d, ipfi d/c/ eft zqualis, & d/e/ vtri-

€ que communis : bina igitur lateraa/ d/ & d- ¢/ trianguli

asdse,binis lateribus ¢/d/& d/c/trianguli e/d/c,funt zqualia alteri alteri: & zqua-

les comprehenduntangulos,nempe retos qui circa d.Bafis igitur e/c,bafi ase,per
‘quartam primi eft zqualis.Eidem porro a‘e,zqualis oftenfa eft e/butres igiturare,

“esb,& esc,funtadinuicem zquales. Quare turfum , ex nona huius tertij,punétum

.. .. ercentrum eritcirculi,cuius a/b/c/eft feétio. CQuod fi idem angulus bsa/d,maior
Tertia diffes ipepit . '
rentia. . extiterit ipfo d/bsa:idem re{pondenter concludetur.Da-
to enim rur{um angulo b/a‘e,ipfid-bsa, per vigefimam
tertiam primi,zquali:cdcludemus( veluti fupra)ex fex-
ta primi, e/b/fore 2qualem ipfi a7e:aceidemare,ipfam
¢/c, per quartam ipfius primi,confequenter xquari. Et
proinde punctum e,centrum erit circuli/cuius a/b/c/ eft
fe&tioper nonamhuius tertij. - Corollarium,

- @Hinc fit manifeftd,in femicirculo angulum brad,fore
xqualé ipfi d/b/a:in fetione auté femicirculo minore,minoré:& in maiore maioré.

a d c

Aliagvniver qIE ST ET A L I V S modus vniuerfalis inueniendi prafatd centrd,cuicung;
falior cjufdé L . 1. . . .

problematis fectioni datz indifferenter adcommodus. Aflumantur itaque in data circunferen.

oftenfio. tia fiue fectione a/brc, tria vtcunque contingentia punéta: fintq; a,b,c. Connetan-

tur deinde asb, & brc/reétz,per primum poftulatum.vtraq; poftmodiim bifariam

diuidatur,per decima primiza/b/quidem in punéto d,&b/c/ in pun@oe.A punétis

autem d/& e,in caldem a/b/&b/c,perpendiculares excitentur d/£/& e/f, per vnde-

b " cimam eiufdem primi. Cim igitur vterque angulorum

- brd/f&bresf/it reCtus:recta quz ex pun@o din pidid

- esproducetur, vtriig; dividet angulum.quz cimincidat

in d/Af/& e/frretas,efficiet propterea interiores & in ea-

dem parte angulos d/e/f & e/d/f/ duobus retis mino-

"\ poftulatum,& fefc tandem interfecabunt in codem pun-

&o f.Et quoniam refta quzdam linea &/f,quandam rectam lineam a-b,bifariam &
ad reos difpefcitangulos:in ipfa igitur d/f/eft centrd circuli.& proinde in ¢/f/re-
&a,erit eiufdem circulicentrum:per corollarium prima huius terij. Eft. igitur cé-
tril circuli,cuius fectio eft a/b/c,in pun@of,vtriq; & d/£/& e/fcomuni. Data igitur
circuli feGtione a/b/c,deferibitur circulus cuius eft fectio.Quod oportuitoftédiffes
T T oiberpe ks Tedoears ks ) o

N 7oi¢ Tovis kukAaig ok, 1Ga paviodSh Towp EueplBp Pelinaa,ioche 2 7vis kofBoig,
Eiuﬁﬂ meos i whugtgdong Gor forfbuk ot o
" Theorema 23, Propofitio 26.
Y N-zqualibus circulis 2quales anguli,in zqualibus circunferen=
ItiisV fubtenduntur:etfi ad centra, etfi ad circunferentias dedu-

¢ fuerine, . S ’ o
O RO NTI'VS.€Sintbinicirculia/bre/ds & e/frg/hy invicem 2quales:in quis

tes. Cocurrent igitur d/f/& e/f/produétz, per quintum

26
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bus zquales deducantur anguli;ad corum quidem centra k,1, anguli b/k/d,&f/1/ht
ad circunferentias autem,b/a/d/& fre/h.Dico quod b/c/d circanterétia,equalis eft
£/g/h/circunferentiz.Conne@antur enim in primis b/d/& f/h/rete, per primum
l)oﬂulatﬁ.Et quoniam per hypothefin circuli a/b/c/d/& e/f/g/h/funt inuicé zqua.
es:qua igitur ex eorumcentris prodeiit reét linex,funt zquales adinuicem, per
S - primi huius tertij diffinitio-
e nem.Duxigiturb/ k/ & k/ d/
trianguli b/k/d, duabus f/1,&
Vh/tridguli £/1/h/ fuczquales
altcra/aft:ri: & zquos inuicé,
quiad k/& l«cprehédunt an
gulos.Bafis itag; bsd,bafi f/h,
per quartd primi eft zqualis.
g Rurfum quonii angulus qui
N ' : ad azquus cft angulo quiad
¢,fimilis eft fetio b/a-d,fe@ioni f/e/h,per decimam huius tertij diffinitioné : & fu-
per zqualibus rectis cSfiftunt b/d & f/h. Acqualis eft igitur fetio bra/d,ipfi fe/h:
fqpcr zqualibus enim reétis lineis fimiles circulorum fe@iones conftitutz, fibi in-
uicem funt zquales,per vigefimamquartam huius certij. A tqui cotus a/bse/d/ cir-
culus,toti e/f-g/hcirculo eft zqualis.fiab zquahbus autem circulis, 2quales aofe
rantur circunferentiz:quz relinquentur zquales crunt,per tertiam cémunem fen
tentiam. Acqualis eft igitur citcunferentia brc/d,ipfi f/g/h. In zqualibus ergo cir~
culis:&c.ve in theoremate.Quod demonftrandum fuerat.
Oedpnua kd, Pedbears KkE.
. N 7eis igvi¢ kUkAoisyock il iowp 2t grpdGp Prluijot provioat,Toon R idaus ofptiTs
—, W Teig KOITEais,LohTe REYs s TRUPpepeiong Go1 Pebuuijou. '
. Theorema 24,  Propofitio 27.
27 IN zqualibus circulis,anguli qui fuper zquales circunferentias
A deducuntur, fibi inuicem funt zquales : etfi ad centra, etfi ad
circunferentias fuerint dedui.
ORONT IV S.@Hzc cft couerfa precedentis.Sint ergo in circulis 2qualibus Couerfapras
a/b/c& dve/ffuper zqualibus circunferétijs bse/& e/fanguli b/g/e/& e/h/f,ad eo- cedentis;zs.
rum centra g, h: ad circunferentias autem bra/c/& e/d/f. Aio quod angulus quiad
g,&quus eft angulo qui ad h:necnon qui ada,zqualis ei quiad d. In primis enim, fi
angulus bsg’c/angulo e/hf/né fuericzqualis:alter eorum eric maior. Efto maior
(i poflibile fie)b/g/c:&ad datam re&am lineam gc, ad datimi in ea punétum g,
dato angulo rectilinco e/h/f,zqualis angulus re¢tilineus conftituatur k/gre;per ves
' C gefimamtertiam primi: Ma
©ior erititaqueangulus bigrc,
Jipfok/gscangulo:incidéeque
proptereare&agrk,inter gy
& g'c/reftas, & proinde feca-
-~ bitcircferentis k/c/ipfa brc/
. minoré.A¢ quonii in circulis
¢ - «qualibys zquales angyh, in
" zqualibus circunferénjs fub-
, _ _*°° téduntut,per antecedenté vi-
gelimam{exts propofitionem:kqiialis erit circunferentia k/,ipfi c/f Eidem porro
g-diije
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circunferentiz e/f, zqualis eft per hypothefin circunferentia b/c.& br ¢/ igitur cir-
cunferentia,ipfi k/c,per primam communem fententiam crit Zqualis:maiorvide-
licet minori,totdmve {uz parti.quod pet nonam cdmuné fententii cft impofhibile.
Non cft igitur angulus b/g/c,maior ipfo e/h/£: fimiliter oftendemus,quod neg; mi-
nor.Eft igitur zqualis-Et quoniam per vigefimam huius tertij,angulus bsa/c,dimi
dius cft cius qui ad centrum g:necnon & e/d frangulus,illius qui ad centrum hvdi-
midius.quz auté ciufdem vel zqualium funt dimididi,2qualia {unt adinuicem: per
feptimam communem {ententid.Et angulus igitur b/ac,angulo e/d/f/cft 2qualis.
Inzqualibus ergo circulis,anguli qui fuper zquales circunferentias:& quz fequun-
tur reliqua.Quod erat oftendendum.

Oxdgnux ki Peébsore KN
I : N 7ois iovig wibkNosg ock 1Ger iublices, Tomg wfuquodoo’ epoctpBan. This piy pilowe, 7 -
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| Theorema 25, Propofitio 28.
I N zqualibus circulis 2quales rectzlinez, 2quales circunferen=

tias auferunt:maiorem maiori,minorem autem minori.

O RON TV S.Sintbinicirculia/b/c/d/& e/f/g/h/inuicem zquales,quorum
centra k,l:in ipﬁs verd zqualibuscirculis,2quales fint re@= linez b/d, & f/h,aufe-
rentes circunterentes b/a‘d/quidem & f/e/h maiores,minores autem b/c/d/& f/g/
h-Aio quod circutiferentia bra/d,circunferentiz f/e/h/eft 2qualis:necnon & bre/d,
ipfi f/g/h.Conne&antur enim b/k/& k/d,atque f/1/& L rete, per primii poftu-
/latum.Cﬁ igitur ex hypothe-
ficirculi a/bresd/ & e/t g/ by
fint zquales:& zquales quog;
adinuicé erunt quz ex corum
cécris deducétur linez rete,
per primam huius tertij diffi-
nitionem. Duz itaq; b/k/& ks
d/trianguli b/k/d,binis f/1/ &
Ih/trianguli f/1/h, funt zqua-

j les altera alteri: bafis quog; bs

c,bafi f/h,per hypothefin zqualis. Angulus igitur b/kd,angulo/l/h,per o€tauam
primi eft zqualis.In zqualibus porro circulis zTJaIcs anguli,& ad centra deducti,
in zqualibus circunferentijs fubtenduntur:per allegatam vigefimamfextam huius
tertij.Et b/c/dvigitur circunferentia,ipfi £/g/h cireunferétiz eft 2qualis. Atqui to-
tus a/b/c/d circulus,toti e/f/g/h/ circulo per hypothefin zquatur : & fi ab zquali-

[4

28

bus circulis zquales auferantur circunferentiz, quz relinquentur zquales crunt, -

r tertiam communem fententiam. Reliqua igitur circunferentia brad, reliquz
¥/tc/h/c& zqualis. Igiturin circulis zqual?bus zquales rectz linca, zquales circi-
fereatias auferuntmaioremmaiori,minoréautem minori. Quod deméftrare fue-
ratoperzpretium.

. npoe KSy Dpdoears K0.
N Tois Tovis winhois zzd i lowg whiieegaos’yiG Evolion ~zdavsaip.
- Theorema 26, - Propofitio 29.
IN zqualibus circulis: fub zqualibus circunferétijs, zquales re-

&z linez fubtenduntur. |
OR O N T IV S.[Hzc cft conuetfa proximé antecedentis propofitionis.Sint

29
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igitur rurfum zquales circuli a/b/c/d/& e/f/g/h,quorum cétrak,}: fint; in cifdem
arculis, b/e/d/& f/g/hcircliferentiz invicem zquales. Dico qudd connexz b/d &
f/h/re&tz linex,zquales funt adinuicem. Producitur enim ex centro k,re@zlinez
b/k/& k/d:necnon ex centrol,retz linex £/& I/h,per primum poftulati. Et quo-
niam ex hypothefi circunferentia b/c/d/zqualis eft circunferentiz fg/h: zqualis
cft proptcrea angulus b/k/d/angulo f/l/h, ‘pcr vigefimamf{eptimam huius tertij.
Rurfum quoniam dati circuli per hypothefin funt invicem zquales: & qu ex co-
rum centris igitur k/ & I, per primam huius diffinitionem funt zquales . Aequa-
Ies itaque inuicem funtb/k,k/ d, £/, & I/h. Triangula ergo bk’ d/ & f/1/h , habent
duo latera duobus lateribus
zqualia alterum alteri: & con
tentos fub zquis lateribus an
gulos inuicem zquales. Bafis
igitur bsd,bafif/ b, per quar-
tam primi eft zqualis . In =-
qualiﬁus ergo circulis, fub z-
v\/cl 7 qualibus circunferétijs,zqua-

€ 5 les teétz linez fubtenduntur.
Quodoportuitdemonttraffe.

Peéﬂﬂ\»pm 4, Pedbtais A
Hp RoBaGep whUPipdap flixe Tipvap.
/ Problema 4, Propofitio 30.

Atam circunferentiam bifariam difcindere.

ORONT IV S.qEfto data circiiferentia a/b/c:quam oporteat bifariam
difcindere.Conne&tatur ergo reta lineaasc,per primi poftulatum : quz bifariam
fecetur in pun€to d,per decimam primi.Et per vndecimam ciufdem primi, i dato
puncto d,datz reétz linez a/c, ad angulos retos excitetur d-b:connetantury; a/

b/& brc/linez re&a,per primum poftulatum. Clim igi.

tura/dipfi d/c/Ait zqualis,& d/b/vtrig; communis:bina

itaq; latera a/d/& d/b/erianguli a/d /b, duobus lateribus

b/d/& dc/triangulib/d-c/funt 2qualia alterum alteri:&

a 1 ¢ quos inuicem comprehendunt angulos,nempe reétos.

Bafis igitur/a/b,bafi b/c,per quartam primi eft zqualis.

v Acquales porro linez in eodé circulo,zquales circunfe-

rentias auferunt,maiorem maiori, minorem autem minori,per vigefimamoctaui

huius tertij. Aequalis eft ergo a-b circunferentia, ipfibsc. Dataitag; circunferen.
tia a/b/c, bifariam difcindicur in punto b. Quod facere oportebat.

Obenpa Ky Podbsore A,
N kUkAGy i (b oF T35 ipikuhie ywrle, S8k Bhip:i § of G} paZow 7pipam,indTlopde:
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Theorema 2+, Propofitio 31. |
3t J Nncirculo,angulus qui infemicirculo eft,reGuseft:qui autem
in maiori fegmento, minor refto:qui verod in minori fegmens
to,maior eft recto.Et infuper angulus maioris fegméti,recto qui-
dem maior eft:minoris autem fegmenti angulus,minor eft recto,
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ORONTIV S.@Sit datus circulus a/b/c/d :cuius centrum e, dimetiens verd
a/d:defcriptus autem in femicirculo angulus,fit a/b/d. & fufcipiatur in codem cir-
culo contingens aliquod punétum,fig; illud c:& per primum poftulatum, conne-
&antur rectz linez b/c,b/e,& ¢/d. Dico primim, quéd angulus a/b/d/ tetus cft.
Extendatur enim,per fecundum poftulatum,a/b/recta in direGum,verfus f. Cim
: igitur zqualis fita/e, ipfi e/b, per circuli diffinitionem:
xquus crit angulus e/a/b,ipfi angulo a/b/e,per quintam
Eﬂml.Et proinde zqualis eft angulus ¢/b/d,ipft angulo

vdre:zqualis fiquidé eft e/b/recta ipfi e/d,per eandécir
culi diffinitioné. Totus itaq; angulus a/b/d,binis angulis
a bsa/d/&a/d/b/eft zqualis.Eifdem porrd angulis b/asd/

€ 45 a/d/b,zquus cftexterior angulus d/b/f, per trigefimd
| fecundi primi.Duo itaque anguli a/b/d/& d/b/f,cifdem
| angulis bsa/d/&a/d/b/funt zquales:igitur &zquales ad-

inuicem,per ptimam communem fententiam. Reta i-
: gitur b/dincidés fuper a/f, efficit vtrobique angulos ad-
inuicem zquales:ergo rectos,per decimam ipfius primi diffinitionem. Rectus cft
igitur angulus a/b/c/in dato confiftens femicirculo. @Dico infuper quod angulus
quiad a/ exiftens in maiori fegmento b/ a/ d, reco minor eft. Trianguli fiquidem
a/bsdtres anguli,binis reétis per trigefimamfecundam primifunt zquales.Re&us
eft autem quiad/b(veluti nuncoftendimus Yreliqui igitur qui ad a,& qui ad d,vni
re€to funt zquales: & proinde vterque reto minor. @ Aio confequenter quod &
anfulus quiad c/in fegmento b/c/d/femicirculo minori,maior eft re¢to.Nama/by
od/quadrilaterd eft,& in dato confiftens circulo.In circulis porto quadrilaterorum
exiftentium,anguli qui ex oppofito duobus rectis funt zquales, per vigcfimamfe-
cundam huius tertij. Qui igitur ad a/& c/exiftunt anguli, binis rectis funt xquales.
Angulus porro qui ad a, reéto minor oftenfus eft:igitur & quiad c, hoceft{ub br
c/d/catinetur angulus,reto maior cft. Dico tand em,quod angulus maioris feg-
menti bsa/d,vtpote a/b/c/d,fub a/b/re€ta, & circunferentia b/c/d,cprehenfus,ma-
ior cft reto.Minoris autéfegmenti angulus,veluti c/b/d,{ub ecadem b/c/d/circun-
ferentia & recta b/d/comprcgcnﬁls,rc&o minor eft. Anguli enim re&ilineia/b/d/
& d/b/frrettifunt:caditq; bsd/reta intra datum circulum,per fecundam huius ter-
tijEademitag;reta b/d,diuidit ipfum angulum fub a/b/reta,& b/c/d circiferen-
tia comprehenfum: & proinde re&tus angulus a/b/d, ciufdemanguli fub a/b/recta
& circunferentia b/c/dcomprehenfi fit pars.Omne porro totum,eft fua parte ma-
ius, per nonam cdmunem fententiam. Datus igitur fegmenti maioris angulus,fub
a‘b/re@a, & b/c/d/ circunferentia contentus,recto mator eft. CRurfum, quoniam
reGabrd,cadit intra datum circulum,& b fextra:diuidit itaq; circunferenuabrc/d,
ipfum angulum re@um d/b/f-Et proinde datus angulus fubb/d/re@ta/& cadem
circunferentia b/c/d/comprehéfus,pars eft ipfius anguli recti d/b/f. Omnisautem
pars minor eft toto,per ipfius nonz communis {ententiz conuerfionem.Angulus
igitur fegmenti minoris , fub d/b/re&ta &bsc/d/circunferentia comprehenfus,mi.
nor cft reo. Incirculoitag; angulus qui in femicirculo eft: & quz{equuntur reli-
qua.Quod oportebat oftendere.

Corollarium primum.

@Exhac,& decimafexta huius tertij propofitione fit manifeftum, qudd tametfi in
mixtis angulis, {ub reta linea & circuli circunferentia comprehenfis,detur minor
atque maior recto: nunquim tamen dabitur zqualis.
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Corollarium fecundum. |
@ Sequitur etiam ex huiufce propofitionis demonftratione,quéd in triangulis ati-
gulus qui reliquis duobus zquatur,rectus eft. @ Et quando vtrobique cofiftentes

anguli,eifdem angulis fucrint zquales:vterg; zqualium angulorum retus erit.

32
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. Theorema 28, Propofitio 32.
S I circulum tetigerit aliqua reta linea, a contaltuautem ex-
) tendatur quzdam re&alinea circulum difpefcés: anguli quos
efficitad tangétem, 2quales funteis,quialterni in circuli fegmen-

_ tis confiftunt,angulis.

- angulos:ea tranfibit per centrum,efficietirque dimetiés ipfius a/bc/d/circuli, per

ORONTIVS. Efto enim circulus a/ b/ c/d , quem tangat reta linea e/frin
punéto d:a c5tactuautem d,extendatur recta quadam linca d/b, difpefcés datum
circulum a/b/c/d. Aio quod angulus b/dve , 2qualis eft angulo qui in fegmento b/
asd:& angulus b/d/f,eiqui in fegmento b/c/d itidem zqualis. In primis enim,aut
bsd/re€tafuper re€tam e/f/ad re@os incidet angulos:aut non.Siad rectos inciderit

decimamnonam huius tertij.Qui autem in vtrog; femicirculo cofiftet angulus, re-
&us erit,per antecedenté trigefimamprimd ipfius tertij-hinc per quartum poftula-
' ' _ til, vterque retus qui circa d,vtrique reCto in alternis
femicirculis conftituto erit zqualis. [ Sed efto d/b/mi-
nimé perpendicularis fuper e/£:& per vadecimi primi,i
“dato pun&o d,datz re&tz linex c/f, perpendicularis ex-
citetur a/d.Sumatur praterea in b/dcirciiferentia pun.
&um aliquod , fitg; illud c: & per primum poftulatum,
conneétitur rectz a/b, b/c,atque c/d.Ciim igitur ex hy.
potefi,rectalinea e/f, tangat ipfum a/b/c/d/ circulum,d
contaétu autem d,ipfi tangéti ¢/f/ad rectos angulos ex-
citata cft a/d: tranfit igitura/d/ re&ta per centrum, fieg;
dimetiés ipfius a/b/c/dcirculi,per deciminoni huius tertij. Tridguli igitur a/b/d,
angulus qui ad bsin ipfo exiftens femicirculo,per antecedenté trigefimdprimi hu.
ius tertij,rectus eft: reliquiitagsangulia’d/b/& brasd,vni re€to, per trigefimamfe.
cundam primi,funt zquales.Angulus porrd a/d/e,rectus eft:qui igitur {ub asd/b/&
bra/d/cotinentur anguli,ipfi angulo a/d/e/Aunt zquales.vtrig; auté zqualid, cdmu-
nis eft a/d/b:reliquus igitur bsde, reliquo bsas d(qui alternus in bra/d/ fegmento

confiftit)angulo,per tertiam communem fententiam eft zqualis. Rurfum quonid

anguli b/d/e/&b/d-f,duobus rettis,per decimamtertiam primi,funtzquales:eifdé
quog; duobus rectis,zquales funt qui ina/bsc/d/ quadrilatero, ex oppofito confi-
ftunt anguli b/a/d/& brc/d,per vigelimamfecundam huius tertij. Ex anguli igitur

brasd/& bre/d,ipfis angulis b/d/e/& b/d £, funt per primam communem fententid
zquales:quorumalter,vepote bra/dalterib/d/e/zqualis praoftenfus eft-Reliquus

igiturangulus b/d f;reliquo & alterno b/c/d, per tertiam communem fententiam

uido difpe
fc&s orthogo
naliseft adtd
gentem.

Quando exs
tenfa non eft
orthogonalis
cum tigente
circulum,

cozquatur.  Si circulumigitur tetigerit aliqua reta linea: &c. vt intheoremate.

Quod receperamus oftendendum.
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| Problema s, Propofitio 33.
Vper datarefta linea,defcribere feGtionem circuli,capientem 33

angulum zqualem dato angulo redilineo. .
ORONTIVS. (Sit data reta linca a/b,datus porrd angulus retilineus qui
ad cfitly; receptum defcribere circuli fetionem, qu# capiatangulum ipfi datoan-

Quandodas guloc/zqualem.Datus itag; angulus,aut erit rectus,aut acutus,vel obtufus. Efto
mg“&h" prima rectus,vt in prima figura.Secetur crgo ipfa asb/
re€ta linea bifariam, per decimam primi,in puniéto d: &
centro d,interuallo autem d/a,vel d/bcirculus defcriba-
tur a/e/b,per tertium poftulatum.Sumatur deinde con- .
b tingens aliquod pun€tum in altcrutro femicirculo, fitg;
illud e: & céiungantur a/e/& e/b/linex retz,per prima
poftulatum. Et quonid femicirculus eft a/e/b:angulus
igitur quiad e,per trigefimamprim4 huius tertij rectus
ett,& ipfi propterea angulo ¢, per quartum poftulatum
o zqualis.Defcriptus eft itaque &pcr a/brreta,femicircu
Cim dat® an [us ‘a/e/b,fufcipiés angulum qui ad ¢,dato angulo c/zqualem. @[ Sit autem ipfe da-
il e®acu® 15 angulus c/acutus, velut infecunda figure defcriptione. Ad datam itag; rectam
Partiii figurg lincam a/b,datimg; in ea punétum a,dato angulo reilinco c:equalis angulus re-
preparatio. - &ilincus conftituatur bsasd,per vigefimamtertia primi. Erit igitur angulus bsa/d/
acutus:& proinde a/b,fuper ipfam a/d/non eft perpendicularis.Excitetur ergo per
vndecimam primi,i dato puncto a/datz re@z linex a/d,perpendicularis ase: diui-
datiirq; ipfaa/bsre€ta bifarii in puno f, per decimam
ipfius primi.& per vndecimi ciufdem primi,a dato pun
e &of, ipfia/bs re&tz linez ad angulos rectos excitetur
f/g. Conuenient itag; a/¢/& f/g, per quintum poftulatd:
interiores enim & in cadem parte anguli a/f/g/& g/a/f,
binis re¢tis funt minores. cducniant igitur ad punétum
g conetatur brg/reta,per primd poftulatum. Cim
igitur a/£/ipfi £b/Ait zqualis,& vtriq; comunis f/g: duz
igitur a/f/& /g trianguli a/f/g, duabus g/f/& frb/trian.
guli g/f/b,funt zquales altera alteri.& 2quos inuicé ca-
iit angulos:nempe rectos,qui circa f. Bafis igitur a/g,
afi g/b,per quartam primi eft zqualis. Centro itaq; g,
interuallo autem gra/vel g/b, circulus defcribatur a/e/b, per tertium poftulitum.
tranfibit ergo circulus a/e/b,per ipfius a/b/limites.Extenfa igitur a/c/re&a, perfe-
cundum poftulatum,in circunferentiam ipfius circulizcdne&atur reta bre,per pri-
Refolutio des mum poftulatum. Et quoniam a/d/reéta,ab a/punéto ipfius a/e/ dimetientis ex-
mbftrationis; ¢remitate,ad rectos eft angulos:tangit igitur a/d/ipfum ase/b/ circulum,per corol-
larium decimafextz huius tertij. Rurfum,quoniam reta quedam linea a/d,tangit
ipfum a/e/by circulum;, a contactu autem extenfa eft recta quadam linca a/brcir-
culum difpefcens:angulus igitur qui ad ¢/ confiftens inalterno fegmentoase/b,an-
gulo bra/d/quem facit exten(a a/b/cum tangente asd,per trigefimamfecundi hu-
1us tertijeft zqualis.Eidem porro bra/d,zquus eft angulus ¢,per conftructionem.
Angulus igitur qui ad ¢,dato angulo 6,per primi communé fentétiam cft zqualise

©

¢

e
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Super data itag; recta linea a/b,defcriptum eft c{rmli fegmentum ave/b,fufCipiens
angulum qui ad ¢,dato angulo c/zqualem. € Quod i datus angulus c/fucrit obtu- Quido idem
fus:haud diffimili via propopofitionis intcntum perficietur.Dato enim rurfum an angulus dat?
gulo ba/d,ipfi angulo c/zquali,per vigefimdtertid primi:& a/b/ re@a diuifa bifa. <% 0%
riam in puncto f/per decima,excitatdq; perpendicularif/g/ per vndecimi ciufdem "
primi: conuenient rurfum a/e/ & £/g/ in retum extenfz,per quintum poftulatum
(anguli enim a/f/g/& g/a/f/ funt minores duobus rectis )conueniant ergoad pun-
L &um g.& fumpto punéto h,prout in asb/circunfe.
rentia contigerit:cone¢tantur a/h;h/b,& b/g/linex
reét, per primi poftulatum. Cim igitur a/f/(it Refolutio des
zqualis f/b,& f/g/vtriq; communis:duo latera a/f/ “‘r‘l’é:}:;:l’;:
& f/g/ trianguli a/f/g, duobus lateribus g/f/ & f/bs ° )
trianguli g//b, funt zqualia alterd alteri:& zqua-
Ies inuicem continent angulos, vtpote rectos qui
circa punétd f.Bafis igitur a/g,bafi g/b, per quarei
primi eft zqualis. Centro itaque ginteruallo auté
: grasvel g/b,defcribatur ase/breirculus,per tertium
. poftulatd. trifibit cr%o circulus 1pfe,per limites datz rect linez a/b.Hinc rurfum
quoniam reéta a/d/ab extremitate dimetientis a/e/ad retos excitata eft angulos:
tangit igitur a/d/ipfum ase/bcirculum,per corollarium decimafexta huius tertij.
Item quoniam a/d/re@ta tangita-e/b/circulum,a c6tactuautem extenta eft a/b/re-
&a,circulum difpefeens:angulus igitur qui ad h/confiftés inalterno circuli fegmen
toa/h/b,angulo bsa/d/fub contingente d/a/& extenfa a/b/comprehenfo,per trige-
fimamfecundam huius tertij eft zqualis.Eidem quog; angulo bsa/d,zquus eft per
conftruétionem angulus qui ad ¢. Qui igitur ad /& h/punéta confiftunt anguli,per
primam communem fententiam,{unt inuicemzquales. Itag; (uper data re@ali-
nea a/b,defcribitur fectio circuli a/h/b/capiens anguli quiad h/zqualem dato an
guloreétilincoquiad c. Quod facere oportebat. :
Pefhupx 5, Peobeais  AdL
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WELpe: ~ Preplema 6, . Propoﬁtio 34.
34 A Datocirculo,fegmentum abfcindere,capiés angulum zquas
™\ lem dato angulo rectilineo.
O RO N TV S.[Siedatus circulps a/b/c:3 quo oporteat fegmérum abfcinde-
re,capiens angulum zqualem dato angulo qui ad d. A dato igitur puncto ¢, duca-
tur reéta linca ¢/f/contingés ipfuma/b/c/circulum in punéto b,per decimamfepti-
.. mam huius tertij.& ad dati retam lincam b/f, datimg;
in ca pun¢tum b,dato angulo retilineo qui ad d,2qualis
angulus reétilineus conflituatur c/b/f, per vigefimiter-
- tiam primi.& per primi poftulacum, coniungancur a/b/
- &a/c linez re@tz comprehendentes angulum quiad a.
Cum igitur recta quzda linea b/f/tangat circulid 2/b/c,&
~ acontactu bsalia quadilinea rectab/e/ extenfa eft;circu
B —7¢  lum difpefcés: angulus igitur quiad a/ exiftens in alter-
: . nofegméto bra/c,zquus cfti ?iangulo cb/f,quem cffi;
L N¢ 4 ditre&ta b/c/cum tangéte b/f? er trigefimamfecundam
\ huius tertij.Eidem porrd c¢/b/fan E),xquus cft per co

ftrutionem angulus d. Eft igitur {ub b/ &/ C/cgn.tentus
: o

Conftru&tio
figura.

a

Dembftratio
problematis,
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angulus, zqualis ipfi angulo d,per primam communem {ententiam. A dato itaqoe,

circulo a/bre,fe gmentum abfcinditur bsa/c,capiens angulum qui ad a/zqualem da-
to angulo re¢tilineo d.Quod oportuit feciffe. _
Oedgupe K8, Pedbears Ae.
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Theorema 29, Propofitio 35.

‘Iin circulo duzrez linez fe adinuicem fecuerint:re@ngu-

S lum comprehenfum fub fectionibus vnius, zquieft ei quod
fub fegmentisalterius comprehenditur rectangulo.

OR ON T 1V S.€In dato enim circulo a/b/c/d, binz reétz lineza/c/& bsd, fe

inuicem fecent in pun&o e. Aio quod retangulum comprehenfum fub ase/& erc,

zquum cft comprehenfo fubbre/& e/d/re@tangulo. Inprimis itags,vel vtraque Li-
nearum tranfit per centrum circuli,vel vna tantim, aut

Prima lineas a d neutra. Tranfeat primium vtraque per centrum e,vtin
tii (cfc inuick prima figura.Erunt igitur,per decimamquintam diffini-
fecitid difpos . . . > .

fitio. . tionem primi,a/e,c/c,bse,& e/d/inuicem zquales:nempe

ciufdé circulifemidiametri.Quod igittur fub a/e/in e/cs
fit reangulum,zquum eft ei,quod fub bre/& e/d/con-
tinetur re¢tangulo,per corollarium quadragefimafcxez
primi libri: funt enim ambo rectangula quadrata, & fub
zqualibus rectis c6prehenfa.q[Sed 1 altera tantiimodd

linearum,vtpote a-c,tranfeat per centrii,quod fit fifecétg; reliquam b/d/in codem
Secfda linea punéto e.Secabit igitur a/c, ipfam b/d-in duo zqualia,vel in duo né zqualia.Secet
rii quradit_&a primum bifariam:& ad retos igitur cam fecabit angulos,per tertiam huius tertij,
el difpofitio. (~,nnectatur ergo recta b/f,per primum poftulatum.Rectigulum erit itag; trian-

(4

35

lum bre/£.Et quoniam reta a/c/fecatur in zqualia in puntto f,& in non 2qualia -

in punéto ¢: quod igitur fub a/e/& ¢/c/ continetur retangulum, vna cum quadra-
to quod ex c/f, quum cft ci,per guintam fecundi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei por-
1o quod ab f/c/fit quadratg, zquum eft id quod ex b/f,

dem eft b/f/1pfi fc.Comprehéfum igitur fuba/e/& e/cs
retangulum vna cum quadrato quod ex ¢/fzquum eft
quadrato quod fit ex b/ f. Quadrato autem quod ficex
b/f,zqualia funt per quadragefimamf{eptima primi,qua
exbse/& e/frdefcribuntur quadrata.Coprehenfum itags
fub a/e/& e/c/reCtangulum, vna cum quadrato quod it
ex e/f:zquum eft quadratis quz filit ex bre/& e/f. Abla-
. to igitur communi quadrato quod ex e/f reliquum fub
ase/& e/c’comprehenfum rectigulum: zquum erit, per tertiam communem fen-
tentii,reliquo quod ex bre/defcribitur quadrato. Quod autem ex bre- fit quadra.
tum,idem eft quodfub b/e & ¢/d/comprehenfum retangulum:cft enim perhypo
thefinbe/ipfi ¢/d/zqualis.Comprehenfum igitur fub a/e/& c/c/re@anguld, 2qui
Earundemli, 1 rc&aniulo,quod ub bre/& e/d/continetur. CQuodd fi a’c/per f/ centrum edu-
ncarumdigo €ta,ipfam b/d/non ductam per centrd fecuerit inzqualiter:idem non minus facilé
fidotertia.  concludetur.A dato enim puno f, inipfam b/d, perpendicularis ducatur f/g, per
duodecimam primis& conne@atur f/d,pet primil poftulatum.Cum igitur f/g/per
centrum edutta,ipfam b/d/non du€tam per centrumad rectos diuvidat angulos : &

per corollaria ?uadmgcﬁmzfcxtx primi:zqualis fiqui-
1
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ipam quog; bifariam.difpefcet,per-tertiz huius. Aequalis erit igitur b/g/ ipfi-a/d:
& triangula £/g/d,atque fl/’;/c/rc&angula.ﬁt quoniam recta a/c/gfaria'mgfcgf‘ug in
punéto £,& in né 2qualé in punctoe: quod igitur fubae/& c/c/ continetur re@t3.

gulum,vad cum quad-ramguod ex ¢, 2quum eft oi quod ex f/cs deferibitur quas -

rato, per quintam fecundi. Quadrato autem quod ex
" feequi eft id quod fit ex f/d: zqualis fiquidem eft f/c/
ipfi f/ d; per decimiquintam ipfius primi diffinitionem,.
‘Quadrato rurfum quod ex ¢/ f, zqualia funt defcripea
" exbig&ges quadratan,fpcr quadragefimifeptimi eiuf
"dem primi.Comprehenfu
gulum,vna cum defcriptis ex f/g/& g/e/quadratis:zqui
 eft quadraro quod fitex f/d.Quadrato infupet quodfit
ex f7d,zqualia funt quz ex £/g/& g/d/fiic quadrata, per
. candem quadragefimamfeptimam primi. Quod igitur
fub a/e/& e/c/continetur rectangulum,vna cli quadratis quz ex f/g/& g/ctzqui eft
~ eis,quz ex f7g/& g/d/fiunt quadratis.Subducto igitur quod ex f/g,verifg; commu
ni: reliquum fub a/e/& e/c/comprehenfum reétangulum,vni cum quadrato quod
ex g/e,zquum eft ci quod ex g/d/fit quadrato.Eidem rurfum quod ex g/d/fit qua-
drarto,zquum eft comprehenfum fub bre/ & e/d/ re€tangulum, vna cum eo quod
cx eadem gye/fit quadrato,per candem quintam fecundi:dividitur enim b/d/ bifa-
rid in g,&1n non zqualia in puncto c.Qua auté cidem zqualia funt, ea funt z2qua-
lia adinuicem, per primam communem fententiam. Rectangulum itag;fub a/e/&
e/c/cdprehenfum,vna cum quadrato quod ex gre: zquil eft cprehento fub bre/&
¢/d/rectdgulo,vna cii eodem quadrato quod fit ex g-e.Ablato auté cdmuni quadra
to quod ex g/c:rcliggﬁ fub a/e/& e/c/coprehéfum rectaguli,reliquo quod fub bres
& ¢/d/cotinetur re ngulo,per tertid comuné fentétiam eft zquale.qINeutra de-
mum fupradictari linearii’per cétrum educatar(vtin hac vitima figura) fiue vna
fecetalia per zqualia,fiue né:fitq rurfom ipfius circuli centr@ f.Cone@atur igitur
c/f/ re€ta,per primi poftulat:& 4 centro fin vtrang; a/c/ & brd,ad rectos dcgucii.
a 4 turangules f/g/& f/h,per duodecimi primi: connetan-
" tirque demi b/f/&f/c,per idem primum poftulaci. Di-
videt ergo f/g/iplam asc/bifariam,fimiliter & f/h/ipam
- brd,pertertid huius tertij propofitionem:erdntg; trian-
gula f/g/e/& e/f/h,necnon (/gm& f/b/h/ reCtangula. Ee
quoria a/c/bifarid fecatur in g, &in non zqualia in pun.

¢ cum eo quod ex g/e/fit quadrato,zqui eft per quintam
fecundi quadrato quod fit ex g/c.Addatut comune quadratd,quod ex f/g/defcribis
tur:quod igitur {ub a/e/& c/c/cotinetur retigulum,vnd cum quadratjs qua fiunt
ex f/g/& g/e,binis quadratis quz ex f/g/& g/c, per tertiam communem fentétiam
eft xquale.Quadratis porro qua fiunt ex f/g/& ge; zquil c{(t)guadratum quod fic
ex e/f: eis item quz ex f/g/& g/evfiunt quadratis,2quilid quod ex frc, per quadra-
gefimamfeptimam primi. quod igitur fub a/¢/& e/c/ continetur re&angulum, vnd
cum quadrato quod fitex e/f, zttnﬁ cft quadratoquod ex f/c.Ipfi autem fro/zqua-
lis eft £/b,per airculi diffinitioné:hinc per corollarit quadra c(?mzfextz primi de-
{criptd ex f/b/quadratii,zquum cft ei quod fit ex f/c.CéprcicnfiJm igitur fubases
& e/c/reCtanguli,vna cum quadrato quod fitex e/fizquil eft quadrato quod fit ex
f/b.Et proinge quod {ub bre/& c/d/cotinetur rectiguli, vna cu ipfo quadrato quod
fit ex e/fxquum eft cidem quadrato,quod fitex £/b.Qua autem cigcn;‘ xqualia,&
: j.

m igitur fub a/e/& e/c/rean. .

Bart e

i difpofitio,

&o cxcdprehenfum igiturfubase/& e/c/ re€angulii,vni
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adinuicem 2qualiafunt,per primam communem fententiam. Comprehenfum igie
tur {ub a/e/& e/c/re®angulum,vni cum quadrato quod fit ex e/f: 2quaeur rectan-
gulo,quod fub bre/& e/d/continetut,ac ipfi quadrato quod fit ex e/£.Dempto itag

c5muni quadrato c}uo'd ex e/f: reliquum fub a/c/ & e/c/ comprehenfum rcéhn‘gu-
en-

lum,reliquo quod '
tentid eft #quale. Siigitur incirculo duz reét= lincz
vt intheoremate. Quod demonftrare oportebat.

ub b/e/& e/d/continetur rc&angulo;per tertiam cdmunem
¢ adinuicem {ecuerint: &c.

_ Cebgrpx Ay Peibsare  As.

Ap ki AygBF 1 awpiop erde, 1) &w® dvfé mede p wdihop Moamitiaa dio tuddia,

wodd # iy TGy "ritug wBp kbihap,i & ipdriyrous isar b zzd Shng Tle Tepions Kok
aiig tuds &v@hupﬁmownc,pi?fﬁ‘ e oupes Kol THs kupTHe TORUPtedces’yTRMXSSvop S¢-
eopdiop Tovp 73 lemd 1iis Lportffo puimg Tvrpaywvip: _

| Theorema 3o, Propofitio 36.

I extra circulum fumatur pun@um aliquod, ab eéque in cir-

culum cadant duz re&=z linez, & earialtera circulum difpe-
fcat, altera vero tangat: quod fub rota difpefcente, & extrinfecus
fumpta inter punctum & curuam circunferentiam comprehens
ditur re¢tangulum, 2quum eft ei quod fit ex tangente quadrato,
ORONTIVS. QEftodatus circulus a/ b ¢, extra quem fumatur punctum d:
&4 punéto dvin ipfum circulumcadant binz reétzlinez d/b/& d/asc,quarum d/bs

tangac ipfum circulum,d/a/c/verd cundem circulum difpefcat. Aio quod reétagulii
fub /& d/a comprehéfum:zquum eft quadrato,quod fit ex d/b. Autcnim re@ta

Vhidifpefcks ¢\ P linca d/asc/tranfit per circuli centrii,vel extra. Tranfeat
;.;mcl:n trific Primo per centrum,fitq;illud e: & connetatur e/b/ re-

nd tranfit per

ceatrum.

¢ta,per primum poftulatum.Acqualis eft igitur a/e,ipfi
e/c, per circuli diffinitionem. Difcinditur itaque a/czgio

fariam,in puncto e:& illi in re€tum adijcitur a/d. Quod

igitur fub ¢/d/ in d/a/ continetur reétagulii,vni cumco

quod ex a/e/fit quadrato:zqui eft, per fextam fecundi,

c 3uadrato quod fitex e/d. Ei porrd quod ex ase/ fit qua-

rato,zquum eft quadtati quod ex bre: funt enimase/

&b-e,per ipfius circuli diffinitionem, inuicem zquales. Comprehenfum igitur fub
od/ & d/asre@tangulum,vna cum co quod ex bre/fit quadrato: 2quum eft quadra-
to,quod ex e/d. Quadrato rurfum quod fit ex ¢/d,zqualia funt,quz ex d/b/&bres
vtraque fiung quadrata,per quadragefimamfeptimam primi: angulus enim qui ad
b,per decimamo¢tauam huius tertij, rectus eft. Quod igitur fub ¢/d/& d/a/ conti-
netut rectangulum,vnd cum co, quod ex bre/ fit quadrato : zquum eft eis,quz cx
d/b/& bre/fiunt quadratis.Subducto itaque communi quadrato, quod ex bre: reli-

quum quod fub c/d/& d/a/continetur reétangulum, zquum eft per tettiam comu. .
Quido circu ne€m fententiam reliquo,quod ex tangente d/b/fit quadrato.@ Non extendatur au
12 difpefcens ‘

tem d/asc/re@a per centriiipfius circuli,quod rurfum fit e. &3 centroe, inretam
asc, perpendicularis deducatur e/f, per duodecimam primi: connectantiirque per
primum poftulatum, e/a, e/b/& e/d/ linez retz. Erit igitur vterg; angulorum qui
ad b/& qui ad f/reCtus:dividctérque rurfumasc/bifariam in punéto f,cuiinreCtum
coniunéta eft a/d.Quod igitur ex ¢din d/a/continctur retangulum, vni cum co

36
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‘quod cx a/frdefcribitur quadratozequt cft, per fextam
.»;lpﬁus fecundi; quadrato quod fit clgg[:lf'. Ad%itur com-
- anune quadratum,quod fitex f/c:comprehenfum igitur

fobc/d’ & dvas re€tangulum;, vnd cum deferipeis exa/f/

-& fre/quadratis,equum cft quadratis,quz ex d/f/ & fre/
-~ defcribuntur. Quadratis porrd que fiunt ex a/f/ & fe,
“#quum cft quadratumquod ex a/e:cis item quzex d/£/
+ & frefiunt quadratis,zquil id quod ex ipfa dse, per qua-
. dragefimamfeptimam primi. Quod fitigitur exc/d” in
€ . d/a,vni cum ¢o.quod ex a/¢/fit quadrato:zqui eft qua-
. _ drato,quod fitex dve. ,(%_uadram rurfum quod fitex aze,
2quum cft id quod ex c/b: 2qualis eft enimare,ipfi e/b,per ipfam circulidiffinitio-
nem.Quod igitur fub c/d/& d/a/cétinetur retangulum, vna cum gindrato quod

fitex ¢/ um eft quadrato,qued fir cx-d-e. Ipfi autem quod ex d/c/fit quadra-
to: zqualia {unt, per eandet quadragefimam{eptimam primi, defcripta ex e/b/&
bsd/quadrata.Comprehenfum igitur ex ¢/d/in d/a/re€tigulum,vni cum quadrato
quodexe/b:equi eft cis,quz ex cadem ¢/b/& ipfa b/d/fiunt quadratis. Ablato itag;
quadrato quod ex ¢/b/vtrique zqualium c6muni:reliquom ex c/dzin d/a/compte-
henfum reétangulum,reliquo quad ex tangente b/d/fit ?uadrato, per tertiam com
munem fententid eft zquale. Igitur i extra circulum {umatur puné aliquod:&
quz {equuntur reliqua-Quod oftendendum fufceperamus. '
Corollarium.

@ Quotlibet igitur re€tangula,fub reétis fingulis ex codem pi&o extra circulum

fumpto deduétis,atque circulum ipfum difpefcentibus,& extrinfecus fumptis inter

punétum & curuam circunferentiam camprehen(a:funt inuicem zqualia . Nam ei-
. dem zqualia quadrato,quod ex ipfa tangente defcribitur.

| Otbgnpn Aa, Pebbeas AL .
Ap whNS AugBF 1 owpidiop inrds, G it 78 owpeéis 9 7dp kUkhop Aoamitflwarp dio b
0doee,wod & pufy &uTBp Tipuvy Ty kiKNop,b R Abaminfluzy &'k P b aiis Shne Tepviong,
nod 7iis nrds demohapPavopive i) T37 owped Kod Tiis xupTg RGPS G’y Tavp TB &wd
aiis Moartiifdonsyi A sl iparTon 7 kUK.
Theorema 31,  Propofitio  37.
37 I extra circulum fumatur punétum aliquod,8&ab eo pun&o Soucfips
in circulum duz re@z linez ceciderint,& earum altera circus
lum fecet,altera verd cadat:fit autem quod fic fub tota difpefcen-
te & extrinfecus fumpta inter punétum & curuam circunferens

tiam,zquale i quod fit ex cadente:cadens circulum tanget.

OR ON T 1VS. @Hzc cft conucrfa pracedentis.Sit igitur rurfum extra circu
Jum a/b/c/fufceptum pun@tum d,4 quo in eundem circulum duz procidant linex
re&tz,d/b/quidem in circulum incit?cns,d/alavcrb cundem circulum difpefcés:fit
autem teceptum,vt id quod fub c/d/in d/a/comprehenditur re@angulum,zquum
fitei quod ex cadente d/b/fit quadrato.Aio quod d/brtangit circula a/bc. A da-
tocnim punctod,dato circulo a/b/c,contingens recta linea ducatur, per decimam-
feptimam huius tertijfitgilla d/eIpfius autem circuli centrum efto t:& per prima
poftulatum connectantur reétz linez £/b,f/d,& f/e.Erit igitur f/¢/perpendicularis
in contingente d/e, per decimamoétauam huius tertij: & proinde angulus d/e/f/
‘ iij.
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reftus. Ci igitut a punco d/cadant binz linez reétz
- dsdser& dre,quarum alterayepote d/asccirculum fecat,
- - reliqua vero d/evipfum tangit circulum : quod igitur ex
dre/fit quadratum, zquum ¢ft comprehenfo fub c/d/&
d-a/rectangulo,per anteceddtem trigefimamfextd pro-
pofitionem.Eidem porrd quod ex c/d/in d/a/ficrectan-
gulo,zquum cft per hypothefin,quod ex d-b/fit quadra
tum. quz igitur-ex d/b/ & die/ fiunt quadrata, funt per
primam comiuné fententiam inuicem zqualia.E¢ pro-
ind¢ re@a d/b; zqualis ip{i-dse, per corollarijquadrage-
fima{excx primiconuerfioné. Aequalis rurfum eft fe/
ipfi £2b,per fapius allegatamcirculi diffinitionem.Binz
- igitur d/b/&b/ferianguli d/b/f,duabus dre & e/f/trian.
o - gulidre/fAunt 2quales altera alteri: habéneque eandem
bafin communem d/f. Anguluy itaque d/b/£ipfi angulodre/f, per oftauam primi
cft zqualis. A tqui d/e/f/angulus eit reétus:8: qui fubd/b/f/igitar continetur angu-
lus, retus eft.” Eftautem #/b/femidiameter circuli, & altera igicur pars diametri,
- Acuius extremitate b,ad angulos retos excitatur b/d: tangit igitur-brd/circulum
T(um a/b/c,per corollarium decimafexte huius tertij. Idem quoqs deducctur,vbi
/a/c/re€ta per centrum ipfius tranfibit circuli. - Si extra circulum igitur fumacur
punétdaliquod:&c. vtin ipfo'theoremate.Quod tandem fuerat oftendendum.

§ Tertij Libri Geometricorum Elementorum ez

FINIS
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Oronty Finer Delphinatis, Re-
"GIl MATHEMATICARVM PROFESSO:
ris,In Quartum glementorum Euclidis,Demonftrationes.
i .BTKAELAGY STOIXEION. TETAPTON .
L me R ingdeide el mRippbedu odplents
N i by geppop 8 eacipuse ivdippacppop byypdiandion Naerocty Smapledsy 7 F iy

4

ypapopols ayipaToe yansp,indsns wAL g F & 3iyypapeTon &iffurats
- - @ De infesiptivie ad civunferiptione figurarbm, Diffinitiones 7. -

g T griird rédilinea, in figura ré@ilinea deferibi dici- .

I ' . o 3 L. )
g‘\& )@;}3\& )l tur:quando vnufquifque infcripee figure angulus,
& %5»/ frs] vnumquadque latuseius in qua defcribitur tigit.
5 4‘»@\}? | Csyipa s Gjiolug ol o X whOypdpiSon Noam, By indisn @Al

) M PD o ¥ T ypapopiofs, idsks ywrico' T I 8 mhypdgiTou Eiifuro,
s 8 Figura autem fimiliter circa figuram defcribi di-
citurs: quando vnumqu_odq; latus c;rcunfcnptx,vnumqucnq; ans
lum eius circum quam defcribitur tangit, | ,

OR O N T 1V S.@Huiufcemodi figurarum infcriptiones ac circunfcriptiones,de regus
faribus,hoc eft,2qualia latera,& angulos inuicé =quales habentibus(exceptis forfitan trian
gulis,in quz cxterz refoluuntur re@ilinez figurz)venjunt potiflimtim intelligendz. Ins
] fcribuntur praeterea,atque inuicem circunf{cribuntur retilineg %;._;g figure.
tantiimodd figurz,quz eiufdem funt {peciei:vtpote, triangulii infcribatur &
tridgulo,quadrati quadrato, pétagond pétagono:&c. Oportet Sirclfcribans
enim tot effelatera circiifcripta,quot iplius infcriptg funt ans ™ adinuicE.
guli. Quanquam porrd drculus non fit figura rectilinea : pro«
pter illius tamen regularitatem , poffunt & ip{x reQilinez a¢
aquilaterz figura,crculo infcribi ac circunferibi,& & diuerfo.

In exéplum igitur primz ac fecundz diffinitionis,habes obs
ietum a/b/c/triangulum zpuilatenun,dcfcriptﬁ in dse/rtrians
gulo:vel ipfum dre/frtriangulum,ipfi a/b/c/triangulo refpondenter circunfcriptum.

eyhpe % Wwdypappop de wichop Lyypdarddon MyperouyBTap tndsa yavia ¥ iyypapopols,
bffuron i 3 wikhs TVIGP oo’ :

3 Figura re&tilinea,in circulp deferibi dicitur:quando vnufquifque
angulus infcripez,circuli circunferentiam tangit.
UikAG- 5 T oxipe mviypagnddou MNyeronBrap & 7 kiKAS Tl ipigea Ledsws puias’,
B ol wipnpiavron Efyran, . .

4 Circulus verd, circa figuram reiliricam defcribi dicitur:quando

hiiiij
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circuli clrcunferentia, vnumquenqueeius, circam quam defcris

bitur, angulum tangit.

Figura drcularis,ob vniformem & regulatam drcunferens
tiz i cétro diftanitiam, redtilineas omnes ac regulares figuras,
tum intra,ti-excra facilé capit: fingulos angulos infcriptz,yel
omnia drcunfcriptz contingés latera. QuEadmoddm in praes
cedentium tertiz & quartz diffinitionum cjucidationéoftens
dit defcriptum in ¥b/od/ circulo quadratum: vel idem circus
tusquadracoyboddrcunferiprus. .. .
€konhog & 8 ppitog ds oxipa Ngifan iyppdordoa,dmueyh 7 xd-
xS iuptoon tedsw WA gt fE G 3y ppdoifon difura.

Circulusautem in figura rectilinea defcribi dicitur: quidocircu- s
li circunferentia,vnumquodq; latus eius in qua deferibius gigic,
Csyipo & udiypoppop Vi xdehop mhpeypiondde Mopron, Smuep tndsn A Spix ais 7 v
K\ Tipigredac'y T TRIypapopald lpdiTec. ,

Figura vero reilinea,circa circulddefcribi dicitur:quando vnis 6

quodquc latus circun{criptz, circuli circunferentiam tangit.

In exemplum, habes circulum ab/c/d, in quadrato e/fig/by

deferiptum: atque idem quadratum e/ € g/ h, deferipum cire & 2 b

ca cundem circulum wbve/d.Idem refpondenter velim intellis '

gas de carteris quibufcunque regularibus figuris,in circulo,vel R ¥

circa eundem circulum,prius diffinita ratione defcripeis. ‘B i
@svdda b xukhop ofapubédinu Nopprax, $uep T wiparms deve . p '

nfig, GO} i ohuresices’ § T wikhs.

R e&alineacirculo congrueredicitur:quans € g =~

do eiusextrema, in circuli circunferentiam cadunt.

‘Quanquim hzc vitima diffinitio,tam de circuli dimetientis
bus,quam de czteris reftis non per cétrum eduétis (quas vos
cant chordas )fit intelligenda:ipfas tamen re@as circuli dimes_
tiente minores potiflimim refpicere videtur,que funt videlis
cet latera infcribendarum intra circulum retilinearam figura
rum. Cujufinodi videtur efle re®absc:cuius;extrema,fiue lis
mites b/& c, in dati circuli abvc/circunferentiam cadunt..

: PodPhape oy Peobsare "~
E!c Tdp dobivme xUxAop 7§ dlobery ivee pb pcdon Sveyails 7 uﬁw priafs,!crlﬂ: {8
O&cp cdacopiooct. ' -
Problema I, Propofitio 1.
B g dato circulo,datz re@ linez minimd maiori circghi
8(:1/6 diametro exiftenti:zqualem re@am linecam coaptare.
i SAY O R O NTIV S.qSit data re@ta linea 2,non maior dimetiente dati
arculi b/c/d/(nonintraret enim circulum, fi foret maior: quoniam in circulo ma-
ximus cft dimetiens,per decimamquintam tertif) in quo quidem circulo oporteat
ipfidatz re@tz lincz a, 2qualé reét3 lined coaptare. Producatur ergo circulibre/d,
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dimetiés /d Erit itaqsa/realinea,aut zqualis ipfi dimetiétiz:aut co minot.Sizqigd

lisziam coaptata eft re@a linea ¢/ dyzqualis ipfi datz re&tzlineza.Quod fiasreéta
SRR linea,fuerit minor dimetiente ¢/d:fecetur 4 maiori c/d,

.centro Ginteruallo auté c/e, defcribatur circulus bre/f,
per tertium poftulatd. Secabit igitur circulusbre/f,da-
d tum bre/d/circulum:funt enim in codem plano,&vnius
citcunferentia partim intra reliquum,partim verdex-

to b/c/dcirculoxcadunt enim extrema br&c,in ipfius bre/d/ circuli circunferentia.

Aio qudd zqualis.eft ipfi 2.Quoniam punétum c/centrum eft circuli bre/f:zqualis

cftigitur bre/ipfi cre,per circuli diffinitionem.Eidem porrd /e, zqualis eft a/reta

linea,per conftrutionem.Duz igitur, a/inquim, & b/c,cidem c/e/funt zquales: &

proinde zquales adinuicem,per primam communem fententid. Datz :igitur re-

gtaz {l:;’ncz a,zqualis re€ta linea b/c,in dato circulo bsc/d/ coaptatur. Quod oporte.
t facere. ' '

: PesPrpa B, Petotoie .
‘ Is Top dlobivie xixhop, Gt dobivas Terydwa, iaopbmop Tpipwrop iyppanlact.
Problema 2, Propofitio 2.

2 I’N dato circulo,dato triangulo,zquiangulum triangulum dcf"

{cribere.

O R O N T 1V S.Q(Efto datum triangulum a/b/c,cui oporteat dcfcribcfc zqui-’

angulum triangulii,in dato circulo d/e/t-A dato n;gitur pun¢to g,dato circulo dve/f;
contingens recta linea ducatur g/d/h,tangens ipfum circuld d/e/f/in puncto d,per
decimamfeptimam tertij.E¢ ad datam re€tam lincam d/h,datimg; in ea punétum

- g d 1 d,datoangulo reétilineo qui ad b,2qualis angulus re-
&ilineus coftituatar'f/d/h,per vigefimamtertiam pri-

ftituatur ad idem pictum d,datz rectz linex g/d,ficq;
g/dreiipfis dre/& d/Af, circulo dre/f/ coaptatis.cénecta-

a
: v £ tur demum e/f/ re@a,per primii poftulatum. Et quo-
. niamcirculd d/e/f, tangit quzdam recta lineag/d/h,3
cotactu autem d, reta quedam linea d/frextenditur,
circalum difpefcés:angulus igitur qui ad e,in alterno fegméto d/e/fangulo £d/h,
fcr trigefimamfecunda tertij eft zqualis.Eid€ porrd angulo f/d/h,datus eft zqua-
is angulus qui ad b:per primam igitur communem fententiam,angulus quiad b,
2quus eftangulo qui ad e.Et proinde angulus qui ad f, ipfi angulo qui ad c/zqua-
lis.R cliquus igitur/angulus qui ad a,reliquo qui ad d,per trigefimamfecidam pri-
mi cft zqualis.Aequiangulum eft itag; triangulum dre/f, ipfi a/bres triangulo:de-
fcribitdrque indato cir'cqlo dse/f. In dato igitur circulo, dato triangulo, zquian-
gulum triangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit.
i Pedfhupa %, Ppdbeore P "
Eei 73y Rodlrue nikAop, b Robivm Tprydra,iceybviop Teiywvep mbpiypd o
- Problema 3, Propofitio 3, ‘
3 CIrca datum circulum,dato triangulo, zquiangulum trian-
gulum defcribere. |

Y
, -

- -tra.Secet igitur in pi¢to b:& per primum poftulatum,.
connctatur reta /c.Coagl:atur itags brc/re@ta,in da.,

ipfia/ minori &qualis, per tertif primifitg; illa cve. Et’

Conftruttio
figure,

mi:& per eandem,angulo qui ad c,2qualis angulus ¢3. .

Oftenfio pros
blematis.
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O RO'N'T1VS. @Sit datum triangulum a/b/c,datus verd circulus d/e/f, circa

uem expediat defcribere triangulum zquiangulum ipfia/b/c/triangulo dato.Pro-.

3ucatur itag in dire€tum ex vtraqs(‘partc latug b/c,in g/& h, punéta,per feciidum
poftulatfi:ficg; per primam tertij,ipfias circuli /6 cétrum k, & conneGatur d/ks
femidiameter,per primi poftulatum.Ad pun&um deinde k,dat reétz linez d/k,
ipfiangulo a-bsg/ zqualis angulus contftituatur d/k/e, per vigefimamtertiam prir
mi:& per candem,ad idem pun€tum k,datz retz linex ¢/k, angulus conftituatur
e/k/A7ipfi angulo a/c/h/zqualis. A punétis autem d,e,f, ad re@os vtring; excitétur
angulos d/1,d/m,e/m,e/m,t/n,& /1,per vndecimam' primi: quz per decimamquar-
tam ciufdem primi,in dire¢tum conftituentur, atq; per corollarium decimafextze
tertij, tangent ipfum circulum in punétis d,e, f, conue-
niéntq; ad picta I,m,n. Connexa enim d/e/per prima
poftulatum,diuidet vtrung; angulum re€tum qui ad d,
& qui ad e:efficiérq; propterea ad cafdem partes verfus
m, intcriores angulos m/d/e/ & d/e/m/binis rectis mi-
nores.quare per quintum poftulatum,conucnientd/my
& e¢/mvin pun€tum m.Ec proinde e/n/& f/n,in punétum
n:atque d/1/& /1, ad pun¢tum 1. T'riangulum erit igitur
I'm/n:& circa datum circulum d/e/f, per fextam diffini-
tionem huius defcriptum.  Dico, ¢ & a/b/c/triangulo,
eft zquiangulum.Quadrilaterum enim d/mve/k,conexa m/k,inbina triangula di-
uidetur:& cuiuflibet tridguli tres anguli,binis rectis,per trigefimam{ecundam pri-
mi, funt zquales.Et quatuor igitur anguli ipfius quadrilateri d/m/e/k,funt 2qua-

e

les quatuor reétis.quorum qui ad d & e,recti funt per conftructionem:reliqui-igi-

tur qui ad m/ &k’ puncta confiftunt anguli, duobus re€tis cozquantur. Eifdem
quog; duobus redtis,zquales {unt per decimamtertiam primi, a/b/g’ & ab/c an-
guli.Acquales igitur funt anguli qui ad m & k/punéta,hoc eft d/m/e/& d/kse,ipfis
angulis a’b/g/& a/bsc,per primam communem fententiam.Angulus porro a/b/g,
angulo d/kse,per conftructionem eft zqualis: reliquus igitur d/me, feu quiad mv
angulus,tcliquo qui fub a/b/c,per tertiam cdmunem fententid eft zqualis. Haud
di(%militcr oftendemus angulum qui ad n,zqualem effe anguloa/c/b: atg; reliqua
angulum quiad l,rclig:o qui fub b-a/c/tandé cozquari. Aequiangulum eft igitur
I'm/n/tridgulum,ipfi dato criangulo a/b/c: deferibitiirg; circa datum circuld dre/f
Circa datum itag; circulum,dato triangulo, zquiangulum defcriptum eft triangu-
lum.Quod faciendum fuerat.

) .Feéﬁﬂ\npa d, Pedbeaig At '
I i,lc'l"d’oeiqul'ymop RUKNop i) ypanboct. ‘

. Problema 4, Prbpaﬁtib 4.
IN dato triangulo,circulum defcribere.

ORONTIVS. @Efto datum triangulum a/b/c, in quo oporteat circulum de-
fcribere. Secentur ergo bifariam, per nonam primi, qui fuba/b/c’ & a/c/b/ conti-
nentur anguli : rectis quidem lineis b/ d/ & d/ , in punctum d, per quintum po-
ftulacum, tandem conuenientibus. Ecd punéto d,in rectas a/b, brc, & c/a, perpen-
diculares deducitur d/e,d/f,&dg,per duodecimam primi.Aio itaqs primam, d-c,
d/f,&dg fore inuicem zquales. T'riangula enimb/e/d/& d/f/b,habent duos angu
los duobus angulis zquales:vtpote,e/b/d/ipfi d/b/frper coftrutioné, & rectum qui
ade,recto quiad f,per quartum poftulatum habent infuper vnum latus,vni lateri
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a gquale:cdmune fcilicet bsd,quodfubvno zqualium fub-
t enditurangulorum.Reliquaitaque latera,reliquis late-
ribus habebunt zqualia alterum alteri, ‘P" vigefimam.
{ extam primi.Acqualis eft ;’Eitur_d/c,ip 1 d/£X proinde
* dvgipfi d/f/itidem zqualis.Hinc per primam communé
fententiam,d/e/atque d/g,inuicem zquales erunt. T'res
o igiturdre,d/fatque d/g,zquales funt adinuicem.Centro
igitur d, interuallo autem de,aut d/f, aut d/g, circulus
defcribatur e/f/g,per tertium poftulatam. T'ranfibit ergo circulus ipfe,per cadem
punéta ¢,f,g:tangéntque propterca cundemcirculum e/f/g,ipfa a/b,bsc,& ¢/a,dati
a/bsestrianguli latera, per decimafexta tertij corollarium: excitantur enim ad re-
Ctos angulos,ab ipforum dimetientium d¢,d/f,& d/g,extremitatibus.Circulus au-
tem in figura reétilinea deferibi dicitur:quando circuli circunferentia, vnumquod-
que latus eius inqua dcﬁ:tibiturungit,gcr quintam huius quarti diffinitioné. . In’
dato itaque triangulo a/b/c, circulus defcribitur e/f/g.Quod oportujt feciffe.

PoofAypa [ Ppobiaig -«
Bel P dobip Tpiywrop nukhop mEiypelou.

| | _Problema ‘5, Propofitio 3.
s \_, Ircadatum triangulum,circulum defcribere.

O R O NTIVS.€Sit triangulum a/brc: circa quod receptum fit defcribete cir-
culum.Secentur itag;bifariam,per decimam primi,a/b/& b/c/ ipfius dati trianguli

latera:in puntis quidem d/& e.Ab ipfis deinde punétis d/& ¢,ad rectos excitétur

angulos d/f/&e/f,per vndecimi ipfius primi.Aio primﬁm,rc&as d/f/ & e/fin di. Generalis fs
re¢tum producas,tandem conuenire. Cnexa enim re@a dve,per primum poftu- Syet Fo
latum:ea dinidet verunque reétd angulum b/d /& b/e/£& proindein rectas d/f/&

e/, rea incidés d/e:efficict/ad ealdem partes interiores angulos,duobus reétis mi:

. nores.Conuenient igitur ipfe d/f/ & ¢/ per quintd po-

ftulatum: conueniant itaque,ad punétum f. Aut igitur £

- -punétum cadet intra triangulum a/ b/ ¢, aut fuper latus’

asc, vel extraipfumarb/c/ triangulum . Cadat primim "-'é?ﬂ‘""
- intra triangula,velutin prima figurz difpofitione:& con diferenta.
/. netantur,per primum poftulatum, f/a, f/b,& f/c/ linez
rectz.Cum igitur asd,fit aqualis ipfi d/b, & vtriq; com-
munis d/ f:erunt duolatera a/d/&d- f/ trianguli a/d A
~ duobus lateribus £/d/& d/bstrianguli f/d/b/ zqualia al-
terdi alteri:& 2quos inuicé continent angulos,per quartum poftulatum:nempe re-
¢tos,qui eirca d.Bafis igitur a/f,bafi f/b,per quartam primi eft zqualis.Haud diffi-
militer oftédetur,quod frc,cidem f/b/zqualis eft:& proinde f/a,zqualis ipfi f'c,per
primam communem f'cntcntiaim.Trcs‘igbitu;_ f’a,f'b/,& frc,funt inuicem zquales.
Centro itaq; finteruallo autem f/a,vel f/b,aut f/ccirculus defcribatur a-b/c/g, per
tertium poftulatum. Tranfibit igitur défcriptus ipfe circulus, per punéaa, b, cad
quz dati trianguli a/b/c/continentur anguli:tangétque propterea ipfius circuli cir-
mnfcrcntia,vnumquenqu:c‘angulum dati a/bsc/trianguli.Ergo per quartam huius
quarti diffinitionem,circa datum triangulum a/b/c; circulus difcribitur. @ Concur-
rant autem ipfz reétz lince df/& e/f fuper latus a/c,vtin {uccedenti figura:& con-
nectatur £/b,per primum poftulatum.Haud diffimiliter oftendemus, quod f/a ipfi

£/b/eft zqualis:necnon & frc,cidem f/b;per candem quartam primi-Hinc rurfum,

g

Secunda figu
rx‘differénia.
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5 iuxta przmiffam demonttrationem, colligemus tres re-
¢tas lineas £7a,£/b,& £/, fore inuicem zquales.Quapro-
pter ficentro fiinteruallo autem f/a,vel f/b,aut f/c,circu
lus per tertifl defcribatur poftulatiizis per pun@a a,b,c,

ax ¥ ¢ tranfirc cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tan-

et vnumquengue angulum ipfius a/ b’ ¢/ trianguli: de-

cribctiir%uc propterea circulus iEﬁ: , circadatum trian-

gulum a/b/c,per eandem quarti huius quartilibri diffi

nitionem.€[Sed conueniant demum ipfx d/f/& e/f/per-

Tertla figure pendiculares,extra datuma/brc/triangulum,ve habet vitima dcl'g:riptionis formu-
difpofitio.  1.. & conne@antur rurfum £/2,6/b,& f/c/linex re&a,per primum poftulatum. Simi
li prorfus concludemus oftenfione,tres rectas lincas £/a,£/b,& fic,fore rurfum in-

uicem zquales.habent enim triangula a/d/f' & £/d/b,duo latera a/d & d/f, duobus

lateribus £/d/& d/bszqualia alterum alteri:& 2quos angulos,vtpote retos qui cir-

5 ca d/continentia.vnde per quarti ipfius primi, bafisa/f,
bafi f/b,concludetur zqualis. Et proinde f/c, 2qualis ci-
dem f/b.Hinc per primam communem fententiam f/a,

a ipfi f/c/zquabitur:tres quoque f/a,f/b,& f/c,tandem con
, uincentur zquales. Quapropter defcripto, per tertium

f poftulatum,pro centro f,ad ipfius f7a,vel f/b, aut f/c/in-
teruallum circulo : tranfibitipfius circulicircunfcrentia,

g per eadem pun@a a,b,c,ad quz dati triangulia/b/c/con-

; , uenidt latera.Hinc per quartam huius quarti diffinitio-
acm,deferiptus erit idem circolus,circa datum a/brc/triangulum. Quod faciendum
 fufceperamus. - - Corollarium,
@ Ex bis,& triicﬁmaprima tertij fit manifeftum,quod dum fcentrum circuli cadit
incra datum a/b/c/triangulum:angulus quiadb/reéo minor eft, nempe in fegmé-
to femicirculo maiori confiftens:Dam autem cadit in latus b/c: angulus ipfe quiad
byin femicirculo eft,& proinde re@tus. Quado verd centril ipfum cadit extra datd
triangulumiidem angulus-quiad b/re@o maiorett, vepote in fegmento {emicircu-
lo mmori cSftitutus.  Hiric verfa vice fequitur, quod a oxygonijs tridgulis circd-
feribendi circuli centrli cadit intra datum triangulum: in re@angulis vero,in medi
" um fubtenfi lateris:in amblygonijs denig; tridgulis,extra ipfum trianguld datum.
' PeofAnpa sy - - Pootsars s
El; aop feblyme xixhop TeTpdywIop (pypdalas. L
- Problema 6, - Propofitio 6.
3 N dato circulo,quadratum deferibere. é
O RONT1V S. Eftodatus circulus a/bsc/d,cuius centril ezin quo quidem cir-
' * culooporteat defcribere quadratum. Coaptentur igitur
_ ipliasbsesdrcirculo,dimetientes asc-&b-d,ad reos an-
- gulos fefe inuicem dirimentes: & coniunganturasb, brc,
- od&daldinez rc&zfcr primi poftulatum. Quadrila-

_ teriieritigitur a-b/c/d: &intra datum circulum,per ter- .
tid huius quarti diffinitioné defcriptum:vnufquifq;enim
' angulus infcripti quadrilateri,circuli circupferétiam tan.
it;ﬂ(;f:;n;::: git. Aioipfum a’b/c/d/ quadrilaterum, fore quadratum.

. Nam esa,e/b,e/c,8 e/d/linex recte, funt per circuli diffi.
nitioné inuicé zquales:ex centro enim in circunferentif.

pars.
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Binz igitur a/e/& e/b/trianguli a/e/b,duabus b/e/& e/c/trianguli bre/c corquiturs
& xquos inuicé continent angulos,népe rectos qui ad centril c.Bafis igitur a/b,bafi
brc,per quartd primicft zqualis.Et proinde 2/d/& d/c,tum inuicé,tam vtrig; ipfa-
ri a/b/& bsc,oftendentur zqualcs.Ac?uilatcrum eft itaq; a/b/e/d/ quadrilaterurm.
Infuper,quoniam a/c,dimetiens eft ipfius dati circulizvterque propterea apgulord
quiad b/& qui ad d,eft infemicirculo,& proinderectus, per trigefimamprimj ter-
tij.Et per eandem,quiad a/& c/funtanguli,itidem re&i:dimetiens enim eft bid.Re
- €angulum eft igitur ipfum a/b/c/d/quadrilaterum. Patuit quod & zquilateri: cr.
go.quadratdi,per trigefimi ipfius primi diffinitioné. In dato igitur circuloa/bre/d,
quadratym deferibitur.Quod facere oportebat. ' .
e Peifhwpe & Pedbeors & .
1 | Eei 7op Roviviee kirdop, T<Bdywrop TR pedoct. N
Problema 4, Propofitio 7.
7 \ Ircadatum circulum,quadratum defcribere.

O R O NTI1YV S.€Sitdatus circulus a/b/c/dicirca quem receptum fie quadrac
defcribere.Coextendantur ergo ipfius daticirculi dimetientes a/c/&b/d,in centro
¢/ ad reos fefe dirimentes angulos. Et per ipforum dimetientium extrema pun-
&a a,b,c,d,parallclx ducitur,per trigefimamprimam primi:f/g/quidem & h/k/ipfi
b/d,f/k/autem & g/h/ipfia/c,ad punta tandem f,g,hk,invicé(veluti cum ipfis di-
metientibus)concurrentes.Que autem eidemreétz linex parallelz:&adinuicem,
per trigefimam ipfius primi,{unt parallclz.Parallela eft igitur £/g/ipfi bk, & fik/
?ﬁ gh: & roinsf. quadrilaterum f/g/h/k/parallelogrammum, atg; fingulain eo-

em f/g/h/k/cSprehenta quadtilatera itidé parallelogrima. Dico ipfum f/g/h/k/ !%“:g  deferd

- parallelogrammum, fore quadratum:defcriptimg; citca grammun, s

& K" : b datum a/i/cxd/ citcu]umi’arallclogrammdrii enim lo- quadratum.

corurn latera qua ex oppofito,zqualia funtadinuicem,

er trigefimamquart4 primi. 2qualis &t igitur £g/ipfi-
e E/k, & f/k/ jpfi g/hinecnon vtraque £/g/&h/k/ ipfib/d,

€ vtraque rorfum f/k/& g/hvipfi a/c/zqualis. Porrd a/c/&
b/d,zquales funt adinuicem: nempe eiufdem circuli di-
metiétes.Qua autem zqualibus zqualia funt, ea quog;

£ k funt inuicem zqualia, per primam communem fenten-
' tiam.Quatuor igitur £/g,g/h, h/k,& k/f,funtadinuicem
zquales: & proinde f/g/h/k/parallelogrammum,zquilaterum. Parallelogrammo.
rum rurfum asb, brc, c/d,& d/a, qui ex oppofito funt anguli, zquales funt adinuis
cem,per eandem trigefimamquartam primi: 2quales funt igitur finguli qui ad pa.
ta f,g,h.k, funt anguli, fingulis qui ad ¢/ centrum ex oppofito confiftuntangulis.
Anguli porrd qui circa ¢, per coftructioné recti funt:& reéti igitur funt,quiad pun-
&a f,g,hk, continentur.Re¢tangulum cft itaque £/g/h/k/parallelogrimum. Patuit
- quod & zquilaterum:eft igitur quadratum, per trigefimam ipfius primi diffinitio-
nem. Aio demum,quod & circa datum circulumasb/c/d/deferibitur.In parallelas Quéd ipfom
enim f/g/&b/d,reéta incidens are, facit alternos angulos a/e/b/& c/a/ffimiliter & g‘,’f;";‘,cgg;
a/e/d/atquee/asg,inuicem zquales, per vigefimamnonam primi. Atqui reti funt batur,
qui fub ase/b/&a/e/d, per conftructionem: & veerque igitur qui circa a, rectus cft.
Haud aliter oftendemus,qudd & reliqui circa punéta b,c,d/cofiftentes anguli,reti
funt.Quz autem 3 circuli dimetientium extremitatibus,ad rectos ducuntur angu-
los :ipfum circulum tangunt, per decimafextz tertij corollarium . Tangit igitus
' Lj.
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vnumquodque latus ipfius.quadrati fg/h/k, circunferentiam dati a/bre/d/ cireuli.
Igitur per fextam huius quarti diffinitioné,circa datum circulum a/brc/d,quadratii
dgdl'cribitur f/g/tvk.Quod faciendum receperamus.

B © .PedpMpa Potbeais "

X 1o % dobip w‘fa'rymop,mbchog iypearta.

I.. " Problema_ 8, Propofitio 8.

_N dato quadrato, circulum defcribere.

OR ON T 1V S.@In quadrato enim a/b/c/d, circulum defcribere fit operzpre

Centri inferi, TUM-Secetur itaque bifariam verungslatus a/b/&brc,in punétis quidem e/& fiper
bédicirculiio decimam primi.zquales eriitigitur ase,e/b,b/f,& f/c/adinuicem,per feptimi com-
ucfligatio.  munem fententidinempe zqualium laterum a/b/& b/c/dimidiz.Per trigefimdpri-
mam rurfum ciufdem ’Primi,pcr pun& e,ipfis a/d/&brc/parallela ducatur e/gzper

f/autem punctum, ipfis a/b/ & ¢/d/ parallela f/h, fecans candem e/grin punéto k.
Parallelogramma {unt igitur a/f;f/d, d/e,& e/c: necnon e/f, £/g, g/h,& hre.Paral-
lclogrammorum autem locorum latera qua ex oppofis

b £ ¢ t0; & anguli, zqualia funt adinuicem: per trigefimam-

e quartam ipfius primi. Parallelogrammi igitur d/¢, an-
. ; \ gulus qui ad ¢, zqualis eft oppo%xto qui ad diipfius item
) i

esc/parallelogrammi angulus qui ad ¢, oppofito quiad
o Citidem zqualis.qui autem ad ¢/& dsconfiftunt anguli,

e
' | retifunt, per quadrati diffinitionem. Rectus eft igitur
I b vterque angulus,qui circa punétum e.Haud diffimditer
, _ oftendetur, quod vterque angulus, qui circa fautg, vel
A d h/punctum,re€tus eft. Aequalis infuper eft k/h,ipfi ase,

ST . &k/f/ ipfi e/b: item kses ipfi b/f, &k/g/demumipfi frc.
Atqui ase, e/b, bs £;& frc,funt zquales adinuicem: qua auté zqualibus funt zqua-
lia, & adinuicem zqualia funt, per primam communem fententiam.Quatuor igi-
Abfolutio pe TUT k/e.k/f, k/g,& k/h,zquales funt adinuicem.Centro ergo k,interuallo auté kre,
blematis. . vel k/faut k/g,feu k/h,circulus per tertid defcribatur poftulati e/f/g/h. Tranfibit
igitur ipfius circuli circunferentia,per cadem pun&ta ¢,f,g, h,ipforfi e/g/& f/h/dime
tientium extremitates: cum quibus dimetiétibus,ipfius a/b/c/d/quadrati latera,ad
rectos (vt przoftenfum eft ) conueniunt angulos. Tangit ergocirculi e/f/g/hvcir-
cunferentia,vniiquodg;latus eiufdem quadrati a/b/c/d,per decimafextz tertij co-
rollarium . Hinc per quintam huius quarti diffinitioné, in dato quadrato a/bresd,
circulus defcribitur e/f/g/h. Quod faciendum fucrat. ,

I I PoofShnpe 0, Feé&mc 0.
y Eei ® lobip TeTpdywvop,KUkhop mhdiypafox.

Problema 9, Propofitio 9.
v Irca datum quadratum,circulum defcribere.
O RO NT 1V S. ([Efto quadratum a/brc/d, circa quod oporteat defcribere cit-
Vtcircunferis culum.Conneéantur igitur a/c/& b/d/re€tz line, per primi poftulatum, in pun-
bendicirculi - @y ¢/ fefe inuicem dirimentes.; Et quonid per quadrati diffinitionem, zqualis eft
e e a/bripfi brc, & bsd/vtrique communis : binz igitur a/b/& brd/trianguli a/b/d, dua-
bus d/b/&b/c/ trianguli d/b/c/funt zquales altera alteri:& bafis a/d,bafi d/c/itidé
zqualis. Angulus igitar a/b/d, angulod/b/c,per oftauam primi eft zqualis. Totus
itag; angulus a/b/c, bifariam diuiditur fub recta b/d. Haud aliter monftrabimus

9



* quod vnulquifg; reliquorum angulorum quifub b/a. d,
- brerd,& ardicbifariam itidem fubipfa b/d, & ase/ re@a
dividitur.Angulus porrd asbsc, angulobra/d,per quar-
tum poftulatum eft 2qualis: nempe rectus recto. Quz
autem zqualium {untdimidium, zqualia funtadinui.
cem, per {eptimam communem fententiam . Acqualis
_eftigitur angulus a/ b/ ¢, anguloe/ a/ b : & proinde la.
tus c/a,laterre/ b, zquale, per fextam primi.  Eodem
- prorfus modo oftendemus,e/c/ & e/ d/ reftas, tum ad-
.. .. inuicem, tum: iPﬁs cvar&erbs rc&is‘_ lineis cozquari.
Quatuor igitar ¢/a,e/b,erc,& e/d,zquales funt adinuicem.Cétro igitur ¢,interual-
lo autem e/a, vel e/b,aut e/c, vel ¢/d, circulus defcribatur,per tertium poftulatum:
T ranfibit ergo defcriptus circulus per punéta a,b,c, d :quapropter & ipfius circuli
circunferétia tanget vniiqueng; angulum ipfius quadratia/b/c/d.  Perquarti igi-
tut huius quarti diffinitionem:circa datum quadratum a/bsc/d,circulus defcribitur:
Quod oportuit feciffe. , S
- Foofhupe 1, Dedttaie 4. . )
I}:ocm?(u Teipumop ousiouddna o Uxop tkaTigap T 7 TR Pio pwidp dimAaeion e
- B Nowis. . . o

- Problema 10, Propofitio 10. _ :
10 ISofceles triangulum céftituere, habens vnumquenque eorum
q .

ui ad bafin funt angulorum,duplum reliqui. -
O R ONT1V S.@CHoc quzfitum,ad fuccedentiil propofitionum demonftratio-
nem,ita confirmatur.Sit data re¢ta quzdam linca a/b:quz per vndecimam fecundi
itafeceturin Fun&o ¢,vt comprehenfum fub tota a/b/ &fegmento b/ ¢/ re@angu-
lum,zquum it ci quod ex reliquo fegmento a/c/fit quadrato.Et centro azinterual.
loautéabjcirculus deferibatur bsdve,per tertium poftulatum.Ee per primi huius
quarti, in circulo b/d ¢, datx retz linez a/ ¢/ (quz non eft maior ipfrus circuli fe-
midiametro)zqualis recta linea coaptetur:fitq; b/d. conneétitirg; a/d/& c/d/linez
retz,per primum poftulacum. T riangulum erit igitur a/b/d,atg; ifofceles:zqualis
eft enima/b/ipfia/d,per quindecimam diffinitionem primi. Dico quod vnufquifg;
angulorum quiad bafin b d,duplus eft reliqui anguli qui ad a.Circa enim triangu.
lum asc/d,per quintam huius quarti,defcribatur circulus a/c/d/f. Et quoniam per
conftructionem,quod fub a/b/& b/c/cotinetur reCtangulum,zquurh eft ¢i quocf ex
c/a/fit quadrato:& ipfi c/asdata eft zqualis bsd, ab zqualibus autem reétis zqualia
defcribitur quadrata, per corollari@i quadragefimafex-
tz primi.Céprehenfum igitur fub a/b/& b/c/reétangu:
lum, zquum eft ¢i, quod ex b/d/fic quadrato. Atqui b/
punctil extra circulum a/c/d/f/ufcipitur, ab cdg; incir-

altera vepote a/b/circulum fecat, altera verd brd/ cadit,
cﬁ'(i,lfub tota difpefcéte & extrinfecus fumpta b/e/com-
' g:je enfum retangulii,zquale ci quod ex cadente b/d/

tquadrato.Cadens igitur b/d,tangit per vitimam ter-
. tijarculum a/c/d/A, in p&o d/vtrig; circulo communi.
: , " Rurfum quonii b/d/reta tangit circuldasc/d/f,8 a cé-
tactu drextéditur re@ta quada linea d/c/circulum difpefcens: angulus igitur b/drc,
angulo ¢/a/d,(quiin alterno confiftit fegmento)per trigefim fecundam tertij, cft
l-l’ .
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- zqaalis. Qudd i vtrique zqualium angulorum addatur
- cdmunis angulus a/d/c:totus angulus a/d/b, duobus qui
fub cvasd/& a/d/cAunt angulis,erit per fecundam com-
munem {entétiam zqualis.Eifdem porro qui fubc/asds
‘&asd/c/céinentur angulis, exterior arlx)guﬂus bsc/d, per
trigefimamfecidam primi cozquatur.Per primd igitur
communem fententid, angulus a/d/b,angulo b/e/d/ eft
- aqualis. Angulo rurfum a/d/b,zquus eft angulus c/b/d,
- aut(fi velis) a/b/d,per quintd primi:funt enim ad bafin
b/dvifofcelis trisguli a/b/d.Duo itaque anguli b/c/d/ &
¢/bsd,eidem anguloa/d/b/Auntzquales:& zquales pro-
pterea adinuicé,per primi communéfententia. Hinclatus ¢/d/lateri b/d,perfextd
1pfius primi cozquatur.fed eidem b/d,2qualis cft per conftru@ionema/cbinz igi-
tur a/c/& c/d,eidem b/d/funt zquales:& zquales itag; rurfum adinuicé,per eidem
primam cGmunem fententiam. Angulus igitur a/d/c,angulo c/a/d,per eandé quin-
tam primi cft 2qualis: & vterq; propterea dimidius ipfius angulia/d/b,nd angulus
a/d/breifdem angulis a/d/c/& c/a/d/zqualis iam oftenfus eft. Duplus eft igitur an-
gulus a-d/b,ipfius anguli qui ad a. Eidem porrd angulo a/d/b, zqualis rurfum eft
a/brd:qua autem zqualia funt,ciufdem funt duplicia,per fextz communis fenten-
tiz conuerfionem. Et a/b/d-itaq; angulus, ciufdem anguli qui ad a/duplus itidem
eft. Ifofceles ergo triangulum conftituitur a/b/d,habens vnumqueng; eorum qui
ad bafin bsd/funt angulorum duplum reliqui.Quod facere oportebat.

o PeoPpNupe i, Pedbecig .
Te Top dlobivaoe xinhopy wevmiywrop iabmAbbgsp T wod iovpdmop ixypdtoe
Problema 11, Propofitio 1.

N datocirculo,pentagonum zquilaterum & zquiangulum de-

{cribere. . , : . ]
O R ONT1V S.€Efto datus circulus a/b/c/d/e,in quo receptum fit defcribere
pentagonum zquilaterum & zquiangulum. Conftituatur per antecedentem deci

mam propofitionem, triangulum f/g/h: cuius voufquifq; eorum quiad bafin g/hv
funt angl.xﬁn-um, duplus fit reliquianguli qui ad f. Et perfecundam huius quarti,

89

in dato circilo a/b/c/dse,dato trian%u o f/g/h,zquiangulum triangulum defcriba- -

tur a/c/e:fit; angulus qui ad c,angulo qui ad f/zqualis.Cam igitur vterg; angulo.
rum quiad bafin g/b,duplus fit reliqui qui ad f: erit & vterque corum quiad bafin
a‘e;reliqui anguli qui ad c/itidem duplus.Secetur itaque bifariam,per nonam pri.
mi,vterg; angulorum qui fub ¢/a/c/& a‘e/c,productis in circunferétiama/d/& /by
rechis:& conneantur a/b,b/c,c/d,& dve/linez ret,per primum poftulatum.Pen-
tagogum cft itaq; a/b/c/d/e/re@tilineum:& in dato circulo,per tertiam huius quar.
' o ti diffinitionem defcriptum. @ Aio primiim, ¢ & 2qui.
laterd.Nam angulus qui fuba/cse, Simidius eft vtriufc
z2qualivm angulorum qui fub c/ase/ & ase/c. fed anguli
c/asd/& d/ase,ipfius c/ase :anguli item ase/bs & brerc,
ipfius asc/c/funt dimidium,fecti enim funt bifarid c/ases
& a‘c/c/anguli.Quz autem ciu{dem,vel zqualium funt
dimidium,zqualia funt adinuicé,per feptimam commu
j, nem fententiam.Quing; igitur angulia/c/e,a/¢/b,brerc,
c/asd,& drase, ad circiiferentid ipfius circuli confiftétes,




12

LIBER IIIL o1

funt adinuicé 2quales.In eodem porrdcirculo zquales angulisin equalibus circun-
ferétijs fubtenduntur,ctfi ad centrum, etfi ad circunferentiam deduéti fuering,per
vigefimamfextam tertij.Quings ergo circunferétiz a/b,b/c,c/d,d/e,& e/a,zquales
funt adinuicem - In codem rurfum circulo, fub zqualibus circunferentijs zquales
retz linex fubtenduntur,per vigefimamnonam ipfius tertij. Aequales itag; inui-
cem funt praefatas circunferentias fubtendentes linez re@a:& proinde a/brc/de/
pentagonum zquilaterum. @fDico tandem g & zquiangulum.Quoniam circunfe
rentia a‘b,circunferentiz c/d/eft zqualis :{i vtriq; 2qualium addatur cdmunis cir.
cunferentia a/e/d,refultabunt a/e/d/c/& brase/d circunferentiz,per fecundam cé.
munem fententiam inuicem zquales.Sub ipfa porro circunferentia a/e/d/c, dedu-
citur angulus a/b/cfub ipfa autem brase/d,angulus bre/d, & vterg; ad circunferen.
tiam ciufdem circuli. Acqualis cft igitur angulus a/b/c, angulobs ¢ d: fubzquali.
bus enim circunferentijs zquales deducuntur anguli, in eodem potiffimi circulo,
etfi ad centrum etfi ad circunferentiam fucrint deducti, per vigefimamfeptimam
tertij. Haud diffimiliter oftendemus, reliquos angulos qui fub c/d/e, & d/e/a, &
e/a/b,tum inuicem,tum vnicuig; ipforum ab/c/&byc/d/ cozquari. Aequiangulum
eﬁAigitura/b/ad/c,pcntagonﬁ.pa(uit g &zquilaterum. In dato itag; circulo,pen
tagonii zquilaterii & zquiangulum defcripfimus.Quod faciendum receperamus.

H ‘ Pgofhnpx  1f Podbaie  1p.

‘| Eel op dlobivie kikhop,mevmipwrop iabwA bbedp Te kod iovydviop, mhdiypdnlaes.
| Problema 12, Propofitio 12.
Irca datum circulum,pentagonum zquilaterum & zquians
gulum defcribere.

ORONTIVS. Sit rurfum datus circulus a/bs ¢/ d/ e,cuius centtum f: circa
quem oporteat defcribere pétagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcriba-
tur in primis in ipfo circulo dato,pentagoni zquilateri & 2quidguluma/b/c/dre,
per antecedentem vadecimam propofitionem:& conectantur f/a,f/b,f/c,f/d,& e/
ﬁ:midiamctri,pcr primum poftulatum.A punétis autem a,b,c,d,e,ad rectos vering;
fufcitétur angulos a‘g,a/h,b/h,b/k,c/k,c/l,d/l,d/m,e/m/ & e/g,per yndecimam pri-
mi.In direum igitur conftituentur g/ash,h/b/kk/c/l,l/d/m,& mre/g, per decima-
quartany ciufdem primi: tangéntg; circulum datum, per decimafexc tertijcorol-

larium,in punétis quidem a,b,c,d,c.Conuenientinfuper ad punéta g,h,k,l,m. Re-

&a enim a/b,incidés in g/h/& hvk/retas,diuidit verungs angulum rectum qui fub
f/a/h/& h/b/f, efficitque propterea interiores & in cadem parte angulos a/b/h/&
h/a/b/duobus reis minores:neceffom eft igitur,retas g/h/& h/kvin infiniti pro-
ductas,tandem concurrere ad partes h, per quintum poftulatum. Haud diffimili-
| ter oftendemus,quod h/k/& k/l/ conuenient ad punétis
k,atq; k/l/& I/mv/ad punétum 1, necnon I/m/& m/gy ad
punéum m:m/g/tandem & g/h/ad punéti g.Pentago
( nd eft igitur g/h/k/l/m:& circa datd circuld a/b/c/d, per
fexta huius quarti diffinitioné,defcriptd.qCAio iam g &
zquilaterd.Céiungdtur enim £/g,£/h,& f/k/retz linez,
d  per primi poftulati.Re@dgula igit'eriica/f/h/& h/f/bs
triangula.vnde per quadragefimifeptimi primi qu ab
ipfis fa/& a/h/vtrag; fidit quadrata,zqualiafuntei quod
: ex f/h:& per eddé,qua ex f/b/&b/h,cidé quod ex f/h/fit
gnadtato zqualia. Qu igitur cx f/a/ & a/h/fifit quadrata,eis quz ex f/b/s'(‘b/h/ﬁﬁt
i. iifs
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quadratis, funt per primam communem fententiam zqualia: quorum id qaod ex
f/a,ei quod ex f/b/eft zquale, per corollarii quadragefimafextz primiznam f/a,ipfi
f/b/zqualis eft,per circuli diffinitionem.R eliquum igitur quod exa/hv fit quadra-
tum,reliquoquod ex h/b/per tertiam cdmunem fententiam eft 2quale: & proinde
a/h,ipfi h/b,per idem zquatur corollarium.Similiter oftendetur g a/g ipfi gre, &
b/k/pfi krc/eft zqualis: & confequenter ita de czeteris. Rurfum quoniam a/f/ipfi

 £/breft 2qualis,& t/h/vtrique cdmunis:duo igitut [atera a/f/& f/h/ triangulia/f/h,

duobus h//& f/bstrianguli h/£/b, funt zqualia alterum alterisbafis quog; ah, bafi
hrb/zqualis. Angulus igitur a/f/h, angulo h/f/b/zqualis eft, per oftauam primi: &
vterque proinde,ipfius anguli a/f/b/dimidius. Eodem modo colligemus, angulum
a/f/g/dimidid fore ipfius angulia/f/e. Atquianguli a/f/b/& a/frc, zquales funt ad-
inuicem,per vigefimamf{eptimam tertij: nempe ad centrum f, fub circunferentijs
a/b/& ase/inuicem zqualibus dedui.Quz autem zqualium funt dimidium,zqua
lia funt adinuicem,pet feptimam communem fententiam.Aequaliseft igitur angu
o lus a/f/g, angulo a/ £/ h: & re&tus f/a’g, reto frash, per
quartum poftulatum zqualis. T'riangula igitur a/f/g/&
a/f/h,habent duos angulos duobus angulis zquales alte

{ rum alteri.vadmg; latus a/f/vtrig; cémune,quod zquis
adiacet angulis : reliqua igitur latera, reliquis latetibus
zqualia, & reliquum anguli reliquo angulo zqualé ha-
bebunt,per vigefimamfextam primi.Ac?ualis eft igitur
a/g/ipfi a/h,& tota confequenter g/h- ipfius ash/ dupla:
g nccnon angulus a/g/fangulo f/h/aszqualis-Haud aliter
€ oftendemus quodd E/k,dupla eft ipfius b/h.Porrd ah/&
h/b,zquales ‘przoﬁcnfz funt:quz autem zqualium duplicia funt, adinuicem funt
aqualia,perfextam cdmunem fententid. Aequalis et igitur g/hipfi h/k. Similiter
quoq; demonftrabitur,quod cztera ipfius pentagoni latera,vtpote k/Ll/m,& m/g,

g

tum inuicem,tum vtrique iparum g/h/& h/k/funt zqualia. Aequilaterd eft igitur

g h/k/l/m/ pentagonum. € Dico tandem quod & zquiangulum . Quoniam cnim
zqualis eft a/h/ipfi h/b,& h/frviriq; cdmunis:bina igitur a/h/& h/ftridguli a/h/A,
duabus f/h/8&h/b tridguli f/h/b,funt zquales altera alteribafis quog;a/f,bafi /b
zqualis,per diffinitionem circuli. Angulus igitur a/h/fangulof/h/b,per o€taui pri
mi eft zqualis. Totus itag; angulus a/{l/b,ip 1us a/h/f/duplus eft.Haud aliter mon-
Mtrabitur,quéd angulus a/g/f,angulo f/g/e/itidem cozquatur: totifg; a/g/e,duplus
eft ipfius a/g/f. Anguli porrd a/g/f/& a/h/f,zquales nunc oftenfi funt : quz autem
zqualium dupliciafunt;adinuicem funt zqualia,per fextam communé fententiam.
Acqualis eft igitur angulus a/g/c,angulo a/h/b.Similiter oftendemus,quod reliqui
anguli qui fub b/k/c,& c/1/d,atq; d’mve,tum inuicem, tum vtrique ipforum a/gres
& a’h/b/refpondenter cozquantur.Acquiangulum cftitaque g/h/k/I/m/ pentago-
num.Patuitqudd & zquilaterum: defcriptiimg; circaa/b/c/dsescirculd.  Circa da-
tum etgo circulum a‘b/c/d e, pentagoni zquilaterum & zquiangulum defcribitur
g/h/k/l/m.Quod oportuit feciffe.

- FoofSAnpa 7, ‘Peobedis .
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I \ Problema 13, Propofitio 13.
N dato pétagono zquilatero & zquiangulo,circuld defcribere,

O R O N T 1V S.€Efto datum pentagonii zquilateri & zquianguld a/b/c/dve,
In quo expediat defcribere circulum.Secetur in primis vterg; angulorum a/b/c/&
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braze/bifatiam,per nond primi,fub rectis quidem lineis®af/&b/f:quasoperzpre. Vt centriiin
tium eft tandem conuenire.Angulus enim a/b/c,minor eft duobus rectis(nam alids l‘;‘,’.f!’,:‘,’,':t',ff"
a/br& brc,in re€tum contftituerentur)quapropter &angulus a/b/f, dimidiusipfius
anguli a/b/c,re€to minor eft. Et proinde b/a/f,reftoitidé minor. Hinc fit,ve recta
asb, incidat in-a/f/& b/f/lineas redtas,efficiés in eadé parte interiores angulos binis
cctis minores.Concurrent igitug;per quintum poftulatum a/f&b/f/ in direGtum
Zrodu&z:id’q; intra datum pentagonum. Angulo enima/b/c,opponitur latus d/e:&
' &csd/latus,ipfi brase/angulo.Retaigitura/f/in reCum
extenfa,cadet in latus ¢/d:& ipfa b/f, in latus d/e:fefe in-
uicem intta datum interfecantes pentagonum. Secét fe
J igitur,& concurrant in puncto f. Aio punéi f, forecen.
trum defcribendiin dato pétagonocirculi. Conneétan-
tur cnim f/c,f/d, & f/e/linez reétz,per primum poftula-
tum.Cum igitur a/b,{it zqualis b/c,& b/f,vtrique comu- Quod inuens
nis:erpnt bina latera a/b/& b/f/ trianguli a/b/f, duobus wmpunas,
e lateribus c/b/& b/fstriaguli c/b/Aalternatim zqualia: & centrum exis
: qui fub zquis lateribus cotinétar anguli a/ b/ /& co/b/A, ool
funt per cftructioné adinuicem zquales.Bafis igitura/f, bafi f/c, & angulus bra/f,
angulo b/c/f,per quarti primi eft zqualis.Angulus porro bsa/f,dimidius eft ipfius
. anguli bsae, & ipfi bsa/e,zqualis angulus b/c/d,per l&ypotheﬁn.%z autem.inui-
cem zqualia funt,eiufdem vel zqualium dimidium efle videntur: ‘PCr feptimz c6-
munis%:ntcntiz conuerfioné. Angulus igitur b/c/f,dimidius eft ipfius anguli brae,
& proinde anguli b/c/d: reliquus infuper angulus f«c/d, dimidius itidem eft eiufde
anguli b/c/d.Bifariam itaque diuviditur angulus b/c/d,fub re@ac/f.Nec diffimilicer
oftendetur,vterque reliquorum angulorum qui fub c/d/e/& d/e/a, bifariam difcin.
difub rectis lincis d/f/&e/f. Confequenter a punéto {/ in fingula ipfius pentago-
~nilatera,perpendiculares dcdu_citurcfl/ £/h,f/k,£/1, & f/m,per duodecimam primi.
- Etquoniam triangulorum b/f'g, & b/f/h , angulus g/b/f/ zquus eft angulof/b/h,
necnon & rectus b/g/f/reéto b/hvf/per quartum poftulatum zqualis,latus infuper
b/f/vtrique triangulo commune, quod fub vno #qualium fubtenditur angulorum:
reliqua igitur latera, reliquis lateribus 2qualia h;chunt alterumalteri, per vige-
fimamfextam primi. A equalis efbigitur f/g/ipfi f/h. Haud diffimiliter oftendentur
reliqua perpendiculares f/k, £/],& f/m,tum inuicem, tum vtrig; ipfarum £/g/& f/h/
cozquari.Quinque ergo retz linez f/g,f/h,f/k,f/1,& f/m,{unt 2zquales adinuicem.
Centro itaq; f, interuallo autem f/g,aut £/h,vel f/k;feu £/1aut f/m,circulis defcriba Problematis
tur g/h/k/l/m,per tertium poftulatum. Tranfibit ergo ipfius circuli circunfeten- l‘ubufg'““ refo
tia,per fingula punétag,hk,l,m. Etquoniamab cifdem punétisg b k., m,ecorun. =
dem femidiametrorii extremitatibus,dati pentagoni latera ad retos excitata funt
angulos : tanget propterea eiufdem circuli circunferentia fingula ipfius dati pen-
tagonilatera,per decimafextz tertij corollarium. Circulus porrd in figura reéti-
linea deferibi dicitur,quando circuli circunferentia,vnumquodg; latus eius in qua
defcribitur tangit:per quintam huius quarti diffinitionem. In dato igitur pentago
noarb/cdse circulus defcribitur g/h/k/lm. Quod expediebat facere. ;
/ ) " PosPhype - ]J'._, ‘ redfiare .
A L Bl Postyarvmiywop, Beip iobasA fedp  xod iovybmop, wiikhop T ypdrbe.
w0 ;I?r’ablcma 14 Prop0ﬁtio 14.
14 C‘=I t¢ca da tumeefnt'agqn‘x.:m zquilaterum & gquiangulum,,cir=
o calumdefcribere. "
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OR O N T 1V S.Sit datum pentagonum zquilaterum & #quiangulutn a /bs
«/de, circa quod circulum defcribere {1t operzpretium. Secetur bifarid veerque
angulorum qui fuba/b/c/& brase,per nonam primi, productis a/f/& b/f/lineis re-
&is:quz veluti patuit inantccedente decimatertia propofitione,cocurrent tandem
Que dproxis 5 dinuicem intra datum pentagonum.Concurrant igitur rurfum ad pun&um f.Pro
nis ,,g";‘;ﬁ:";’, ximamitaque recolligendo demogftrationé, rurfum oftendere licebit,czteros an-
fieafione.  gulos qui Elb bresd,erdre, & dresasbifariam fecari, fub retis quidem lineis of,df,

c & e/f:quemadmodiim ex ipfa pracedente decimatertia

, potes elicere propofitione. Et quoniam angulus a/b/f,

/ \ dimidium cft anguli a/b/c, & angulus b/a/f,dimidid ip-

L J fius anguli brase, funtq; per hypothefinangulia/bre &

bra/e inuicé zquales:angulus igitur a/b/f, angulo bra/f,

er {eptimd comunéfentétid zquus eft:qua enim zqua

A ﬁﬁ funt dimidid,xqualia funtadinuicé . Et proinde latus

fra,lateri f/b,per fextd primi,eft zquale. Eodé prorfus

as~—_~—¢ modo cdcludemus,czteras reas lineas f/c, £/d,& f7¢,ta

fibi inuicé,tfi vtriq; ipfard f/a/& f/b/coxquari. Quing; ergo linez rectz f/a,f/b,frc,

£/d,& f/e,2quales funt adinuicem. Centro igitur finteruallo autem f7a,vel f7b,aut

£rc,vel frd,aut fre,circulus defcribatur a/bsc/dre,per tertii poftulatum. Veniet er-

go ipfius circuli circunferentia,per fingula puntaa,b, ¢, d, e:ztangérque propterea

vnumqueng; angulum dati pentagoni.  Circa datumigitur pentagonum zquila-

terum &/zquiangulum a-b/c/dve: circulus,per quartam huius diffinitioné, defcric
bitur.Quod faciendum fuerat. :

PeofAnpa iy T ILTY P
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I Problema 15, Propofitio 15,
Ndato circulo, hexagonizquilatera & zquiiguld defcribere.

ORONTIVS. @Eftodatus circulus a/b/c/d/e/f, cuius centrum gin quo qui-

. dem circulo oporteat defcribere hexagonum zquilaterum & zquiangulum. Coa-

Inferiptio pro Ptetur 1tag; in circulo asb/c/dve/f,dimetiens ¢/f.Et centro f, interuallo autem f/g,
&ﬁﬁheﬂ@ defcribatur per tertium poftulatum circulus a/gse/h.Et quoniam prafati circuliin
codem f{unt plano,comtquncm habentes femidiametrum f/g,& centrum vniusin

alterius circunferentia conftituitur:fic ve vous pradi€torum circulorum,fit partim

. intra reliquum,partim verd extra.Vnde ncccﬂl:m eftcirculumarg/e/h,interfecare
datum circulum a/b/c/dve/f idg; per decimam tertij,in duobus titummodd pun-

€tis,vtpote a,& ¢. Coniungantur igitur 2/g,& ¢/g/linex rectz,per primum poftu-

atum : & per fecundum poftulatum, direéte proguano

tur in punctab,d. Rurfum peridem primum poftula-
. tum,connectantur reGtz lineza/b,b/c,c/d,d e e/f, & f/a.
Hexagonum eftitag; a/bre/d/e/frrectilineum: in dato
to circulo,per tertiam huius quarti diffinitionem,defcric

Qudd inferls tum. @Aioptimim ipfum fore zquilaterid. Quoniam
P'"mrh:“g punétum ‘g/ccntrﬁ eftcirculi a/brc/d/e/fixqualis eft igi-
Lteram, tura/g,ipf g/f, per circuli diffinitioné.Rurfum quoniam

punctum {7 centrum eft circuli a/g/ e/ h:zqualis eft,per
candem circuli diffinitionem, a/£/ipfi £ g- Binz igitur a/
g & a/f, cidé f/g/ funt zquales:& xquales propterea ad-
inuicem,per primam cémunem {entétiam. Acquilater@

1y
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eftigitur ipfum a/f/g/triangulum:& proinde zquiangulum, per quintz 1ibri primi
corollarium. Etquoniam per trigefimamfecundam primi,omnis triangulitres an-
guli funt zquales duobus rectis:quilibet trium angulorum eiufdem trizguli afrg,
vnum tertium duorum re€torum comprehendit . A ngulus itaque a/ g/ £, duorum
re€torum tertium eft. Et proinde triangulum e/£/g, zquilaterum & zquiangulum
cft:& angulus céfequentur f£/g/c, vnum itidem tertium duorum retorum. Reéta
infuper a/g, confiftens fuper rectd b/ezefficit duos angulos b/gra/& a/g/e/ binis re.
€tis zquales, per decimam tertiam ipfius primi. quorum a/gb/c duo tertia corun.
dem duorum reorii comprehendit:reliquus igitur angulus b/gra,vni tertio duo-
rum re€orum eft zqualis. T'res igitur anguli brgra,asg/f, & frgse, vni tertio duo-

rum re&orum funt zquales:& zquales ob 1d adinuicem, per primam communem

fententiam. Et quiad verticem igitur céfiftunt angulib/g/c,cg/d, & d/gre,cifdem
angulis,perdecimamquintam primi cozquantur: hoc eft,d/g/e/ipfi b/g/a,& c/g/ds
ip(&;’“ ag/fatq brgrvipfi f/g/e. Hinc colligitur,fex an§ulos ad g/cétrum deductos
fore inuicem zquales. In codem porrd circulo zquales anguli, in zqualibus cir-
cunferentijs fubtenduntur, per vigefimamfextam tertij. Sex igitur circunferentiz
a/b,bre,c/d,dve e f, & fa,funt adinuicem zquales. Sub zqualibus rurfum circunfe-
rentijs,2quales rectz linez, per vigefiminond tertij fubtenduntur.Sex itaq; rectz
linez a/b,b/c,c/d,d/e,e/f& f7a,fibi inuicem cozquitur.Acquilaterum cft propter-

¢a hexagonuma/b/c/d/e/f. Dico iam quod & zquiangulum.Nam circunferen- Qudd idem

tia a-b, circunferentizc/ d/ eft zqualis: fi addatur igitur communis circunferentia
dre/fra:confurgent per fecundam communem fententiam,zquales circunferentiz
c/d’e/fra,& dre/frab. Subipfa porro circunferentia c/d/e/f/a,continetur angulus
asbscfub ipfa verd circunferentia de/f/a/b,angulus b/e/d.  Anguli autem qui fir.

er zquales circunfetentias in eodem circulo deducuntur, fibi inuicem funt 2qua-
fcs,ctﬁ ad centra, etfi ad circunferentias deducti fuerint, per vigefimamfeptimam
tertij. Acqualis eft igitur angulus a/b/c,angulob/c/d.  Haud aliter méftrabitur,
qudd reliqui anguli ipfius a/ redre/f/hexagoni, vipotec/dre, dre/f, & e/fra, tum
fibi inuicem,tum vtrig; ipforum a/b/c/& b/c/d/cozquantur. Aequianguli eft igi-
tur ipfum a/b/c/dse/f/hexagonum. Patuitiam quéd & zquilaterum,& in dato cir

hexagont fit

£quianguli.

culo defcriptum. In dato igitur circulo a/b/c/d/e/ £7 hexagonum zquilaterum & -

zquiangulum defcribitur. Quod feciffe oportuit.
Corollarium.

{Hincfie manifeﬁum,qubdi&goni latus,ei quzex centro circuli,in qub ipfum
difcribitur hexagonum, e ft 2quale.

ltem i per puncta a,b,c,d,¢,f;retz duciturlinez circuld ipfum contingentes,& ve circulo he

ctijillivs dimetiéribus ad rectos cduenientes angulos:he xagonumairs
clifcribatur.

‘. I3 . . -
xagonum zquilaterum & zquiangulum circa datum cir-

o 2\ . .
L 4 Culum deferibetur.quemadmodiim ex duodecima huius,

guartl' propofitione de pentagono, & obieta figura vel

_ “xagono zquilatero & zquiangulo,circulf defcribere, &
a e circunfcribere poterimus:per ca quz decimatertia & de-

f funt. Quod ex fupradiétis colligere oporteba.

) Pe&ﬁM;m 15y Poobeorg .
| ?, Is 7ép Robivme xukhop T TR dikdcywwp, st A dy T kad icvpbmop typpddou

cilé deducetur.@ Praterea,nec minus facilé in dato he De circuli in
dato hexago
no infcriptios
. 1 ) ne ac circute
cimaquarta propofitione, de pentagonoipfoprxoftenfa friptione.
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- ~+ Problema 16,  Propofitio 16, o
T N datoccirculo,quintidecagonum zquilaterum & quiangus 16
lum defcribere. '

O RONTIV S.€Sit datus circulus a/b/c/ d/e , in quo receptum fit defcribere

quintidecagonum zquilaterum & zquiangulum. Defcribatur in primis fuper da-

ta quapiam recta linea terminata triangulum zquilaterum,per primi primizquod

per quintz ciufdem primi corollarium erit zquiangulum . Huic poftmodi trian-

lo, zquiangulum rurfum deferibatur triangulum in datocirculo a/b/c/dse, per

fecundam huius quarti propofitionemsfitq; asc/ ¢. Item a pcto a, in codem circu-

) loa/bs ¢/d/ ¢, pentagonum zquilaterum & zquiangulum deferibatur a/b/d/ fg,

Anificiofala per vndecimam huius quarti. Eritigitur triangulum a/c/e/zquilaterum, per fex-

cagoniadins t% Primi libri corollarium : cuius latus quodlibet , fubtendit tertiam circunferen-

uentio, tiz partemcirculi 2/ b/ ¢/ d ¢. quodlibet autem ipfius a- b/ d/ £ g, pentagoni la-

tus fubtendit quintam ciufdem circunferétie partem.

Qualiumigitur partium vel fegmétorum, tota circuli

asbserdrecircunferétia eft quindecim: talium fegmen-

, tum a-b/c/erit quing;, & vtrunque fegmétd a/b/& b-d/

¢ trill, & proinde totd fegmétd a/b/d, fex. Et quonii feg-

métda/b/c/eft quingserit reliqua pars c/d fextil ipfius

asbrd,feu tertium ipfius b/d,& totius proptetea a/brcs

f drescirculi quindecimum. Coniundta igitur c/d/reta,

per primi poftulati, erit latus quintidecagoni in dato

arculo defcribendi.Cui fi 2quales retas lineas,in dato

circulo a/b/c/d/e,ab ipfo quidem punéto d/verfus e/&

ainc/continué,per primam buius quarti coaptaueris:erit in eodem circulo defcti-

Idemaliter. ptum quintidecagonum zquilaterum . Poterunt & fingulorum quindecim feg:

mentorum diftin¢tiones,per ipfius pentagoni 2quilateri & zquiaguli,in dato ar-

culo a/bsc/dse,geminatam rurfum defcriptioné obtineri,3 punétis quidem c/& c:&

comparatis inuicem fegmentis,demonttratiuéconcludi. Quemadmodum ex ipfa

udddeferio lice infpicere figura. @QAio iam quod ipfum quintidecagonum zquilaterum,eft

' {gg:;'t‘;‘i‘:’ zquiangulum. Quibufliber enim angulis, fub duobus quibufuis ipfius quintideca-

quilaterd, e goni lateribus ad circunferentiam comprehenfis , zquales fubtenduntur circunfe-

£quianguld. rentiz:nempe fegmentorum invicem zqualium tredecim , qualium totus circulus

<ft quindecim.In eodem porrd circulo,anguli qui fuper zquales circunferétias de-

ducuntur; fibi inuicem funt zquales, etfiad centra, etfi ad circunferentias fuerint

dedudti,per vigefimamfeptimam tertij. Aequianguld cft igitur ipfum a/b/c/d-es

quintidecagonum. Patuit qudd & zquilaterum, & in dato circulo defcriptum. In

to itaque circulo a/b/c/dve, quintidecagonum zquilaterum & zquiangulum de-
feribitur.Quod tandem faciendum receperamus. Cbro?larium.

@ Quod fiper fingulas fegmentorum &angulorum quintidecagoni diftinCtiones,

te&z ducitur linez circulum ipfum contingentes, & ad retos angulos cum pro-
duis & centro femidiametris conuenientes : quintidecagonum zquilaterum &
zquiangulum, circa datum circuldl defcribetur. quemadmodim duodecima huius
quarti propofitione,de circunfcribendo tradidimus pentagono.” € Haud diffimili-
ter,pet ea qua decimatertia & decimaquarta eiufdé quarti propofitione, de péta-
gonis often(a (unt:in dato quintidecagono zquilatero & zquiangulo, circulum de-
fcribere,ac circunfcribere licebit. . o

P®Quartilibri geometricord elementord, FINI 5.@2
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ris,In Quintum elementorum Euclidis, Demonftrationes.
. @Diffinitionum elucidatio non afpernanda.

ORONTIVS.

OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTEs
cedentibus libris,quantitatis continuz qualitatem,illii{qp dimenfios
[l nes apertd demonttrauit:iam binis fuccedentibus libris,magnitudinti
Y| rationes,atque proportiones,acutiffimis profequitur oftenfionibus.
FYINNM| Huius itag libri quinti fcopus eft,de proportionibus in vniuerfum
: A\ pertratare:fingula enim queg in eo deméfiritur,nd folim ad geome
tricd videntur fpectare contéplation€, fed cSmune aliquid habét cum

Scopus huius
libri quinti,

4" Arithmetica,& Mufica,8tcum do&rinis omnibus que fub mathemas -

tica traditione cSprehendiitur.Verim quonii de proportionibus futurus eft fermo,propor
tio auté rationi videtur effe fimilitudo:de rationibus, quibus ipfe cSponuntur proportios
nes,in primis tractandii eft.prius enim oportet agnofcere fimplicia,j cSpofita. Ciim igitur
binz magnitudines inuicé coparantur:hz proculdubio aut zquales,aut inzquales offendi:
tur. Propriii enim quantitatis effe diffinit A riftoteles,fecundd eam zquale,vel inzquale dis
ci.& huiufcemodi cGparatiohabitudo dicitur:qui Euclides, ad veterii imitationem,rationé
adpellat. Ipf auté magnitudines,termini tunc vocitatur: illa quidé quz alteri refertur, ans
- tecedés:reliqua verd,confequens,ad quam feilicet alterius fit coparatio.Id porrd,quo altera
diftat a reliqua:differétia propri¢ dicitur. @€Quoties itag propofite & adinuicé comparatz
magnitudines,fuerint inzquales, & minor metitur maioré, hoc eft,aliquotiens fumpta,feu
per datum aliquem multiplicata numerum, ipfam maiorem reftituit magnitudinem : tunc
minor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur: quam vulgus peculiari nomenclatura, iuxta
multiplicationis numerum, multiplicatiuam feu quotam partem eiufdem maioris adpellat.
Quz ab Euclide ita primim diffinitur,

EYKAEIAOX %TOIXEI ON BEMPBTON.
€Mig®- ¥5i piyedos Feﬁeugﬂ‘o Phaorop 78 peilovog, STy koemoepsBR 7 pgop. )
1 Pars eft magnitudo magnitudinisminor maioris,quando minor

Imetitur maiorem. -

- Vtpote,binis magnitudinibus datis,quarum altera bipedalis,altera verd fextupedalis exs
iftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,fextupedalem metitur magnis
tudiné:idcirco bipedalis magnitudo,pars eft ipfius fextupedalis magnitudinis,& tertia pars
eiufdem fextupedalis peculiari difcretione vocatur. @Ipfa porrd maior magnitudo, quam
minor {uprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur magnitus
dinis;hoc eft,;multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel ex multiplici
ciufdem minoris repetitione confurgens.Hinc dicit Euclides.

GroRawAdop jyP patop 7 iNdorvB-y8mep karepBiTou Kagd 7 NG

2 Multlplex autem,maior mlnorc,quando eam metitur minor.
Vtin preaffumpto nuper exéplo,fextupedalis magnitudo multiplex dicit ipfius bipedalis

De magnitus
dinum c5pas
rationc.

Habitudo. A
Ratio. .

Quota feu
multiplicatis
ua pars.

Exé&plfi quos
tx partis,

Multiplex.

Exempliimq
tiphicis.
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magnitudinis,vtpote,@ multotiens,hoc eft ter, eandem bipedalem contineat magnituding,
feu quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea {extupedalis, triplex ipfius bipes
dalis peculiari reftritione vocatur.€€Ciym autem minor magnitudo aliquotiés fumpta, feu
muldiplicata,plus aut minus efficit,quam fit ipfa magnitudo maior:n3 quota, fed adgregas
‘tua pars ipflus maioris videtur effe magnitudinis,ex quotis fcilicet partibus adgregata,ab
ipfarum partium quotarum tum numero, turg qualitate denominanda. Veluti quadrupes
dalis ad fextupedalem relata magnitudiné , adgregatiua pars,eiufdem fextupedalis dicenda
eft magnitudinis. Componitur enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus,quarum ques
libet tertiam fextupedalis partem efficit:hinc bipartiens tertias eiufdem fextupedalis deno
minatur.@Quz= igitur adinuicem comparat2 magnitudines, cdmuni aliqua metiuntur mas
gnitudine: commenfurabiles, feu communicates,& rationales adpellantur.Cuiu{modi fune
omnes numeri, a binario in infinitum diftributi,quos indifferenter metitur vnitas: omnes
infuper ad numeros relatz magnitudines, determinatam inter fefe rationem vel habitudis
nem obtinentes.Quibus autem noa accidit aliqua & per numerum exprefia menfura:incés
menfurabiles,& incommunicates,irrationaléfve dicuntur magnitudines, quarum habitudo
determinatis non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati gecometrici.
THa igitur rationalium vel irrationalium,feu cdmenfurabilium & incomenfurabilium mas
gnitudinum comparatio, vel habitudo,ratio (quemadmodiim fupra ditum eft) a veteribus
adpellatur:qua ab Eudide in hunc modum diffinitur, .
@A D- B dWo peprdBp Suopavay i oemt wxhwiTamee Aeos ERKAX TDId O)ioIcs

 Ratio eft duarum magnimdinum eiufdem generis aliquatcnus

ueinuicem
parantuc.

Ratio
Arithmetica,

Harmonica.
Geometrica.

R:htio
squalitatis. .
inzqualitatis

Ratio multi»
plex.

Superpatticu
larrs ratio.

Ratio fupers
particns.

adinuicem quadam hgbitudo. |

Sola enim vniuoca veniunt inter fefe comparanda,vtpote,numerus numero, linea linez,
{uperficies fuperfidiei,folidum folido,fonus fono,tépus tempori,velocitas velocitati,& que
funt huiufcemodi. Inter ea enim que diverforum funt generum,nulla videtur accidere com
paratio. @Offenditur autem ratio inter numeros abfolut? confideratos, quam arithmeticZ
nuncupamus rationem:intérve fonoros,hoc eft,ad fonorum hormoniam relatos numeros,
quz harmonica ratio dicitur: vel inter abftratas tum a materia,tum 4 numero magnitudis
nes,qua ratio geometrica propri¢ nominatur. Quzcunque porrd rationes inter ipfos ins
ueniuntur numeros,exdem inter fingula continuorum oftenduntur genera:at non ¢é diuers
fo.Arithmetica fiquidem ratio,tantummodd rationalium videtur efle magnitudinum:geos
metrica verd , tam rationalii quim irrationalium contemplatur magnitudinum habitudis
nem. Quzcung infuper rationis diuerfitates vni continuorii accidunt generi,vtpote lineis:
cxeteris continuorii videntur euenire generibus,fuperficicbus inquam & folidis. quod ipfis
non folet accidere numeris.Idcirco de geometrica, & veluti principatum obtinéte ratione,
hoc loco traftare principaliter intendit Euclides. @Duplex eft autem ratio geometricazaltes
ra quidé zqualitatis,cuius differétia nulla eft:altera verd inzqualitatis,cuius rationales {pe
cies funt quing: tres quidé fimplices,vtpote multiplex,fuperparticularis,& fuperparti€s:&.
duz ex eis cBpofita, {cilicet multiplex fuperparticularis,& multiplex fuperpartiens. Primd
igitur do&rina fimplicfum, poftea cztera in vniuerfum perfcrutitur rationum difcrimina:
debet enim fimplicium do&rina, in omnibus doérinam pracedere compofitorum. €@Muls
tiplicem itagg folemus adpellare rationem, quoties maior magnitudo minorem (vti fupra
diGtum eft)pluries & adxquate comprehédit magnitudinem: qua in duplam vt quaternarij
ad binarium, triplam veluti fenarij ad ipfum binarium , quadruplam vt duodenarij ad ters
narium,& deinceps ita quantumlibet fubdiuiditur,prout maior magnitudo bis,ter,quater,
pluriéfve minorem comprehendit. Superparticularis auté ratio dicitur,cim maior magni
tudo minorem femel,& quotam infuper minoris’partem continet:quz fefqyaltera dicitur
vt ternarij ad binarium, aut fefquitertia veluti quaternarij ad ternarifi, vel {efquiquarta vt
quinarij ad quaternarium,& re(%ondcntcr ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mino
ris magnitudinis partem,vel tertiam, aut quartam, alidmve quotam partem efficit, 2 dato
quouis numero denominatam. Superpartieatem verd rationem adpellamus,quoties mas
jor magnitudo minorem itidem femel comprehendit, & contingentem praterea vel adgre

. gatiuam eiufdem minoris partem,ex quotis ipfius minoris partibus compofitam: quz vas
- ¥ia,pro numero ac ratione partium, fortitur difcrimina. Alia enim fuperbipartiens tertias
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- dicitur, vt quinarij ad ternarium: alia fupertriparticns quartas, velut_ feptenarij'ad quaters
nariumzalia verd fuperquadripartiens quintas,veluti nouenarij ad quinarit,& deinceps ira
fine ftatu,vocitatur. Hinc fadil® colligitur,vtriufg copofitarum rationum diffinitio. Muls
tiplex enim & fuperparticularis ratio dicitur,aim maior magnitudo minoré pluries, 8 quos
tam infuper eiufdem minoris partem comprehendit.Multipl?x deniqg & fuperpartiens ras
tio nominatur , quotics eadem magnitudo maior, minorem itidem pluries 3 & partem v+
tra non quotam, fed ex quotis eiufdem mirioris partibus adgregatam continet. Quz tum
pro varietate multiplicis,tum pro veriufque & fuperparticularis & fuperpartientis diuerfis
tate,in varia,&(fi liceat dicere)infinita compofitarum rationi partiuntur difcrimina. Ca:
terz autein ab his magnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramus:furdz
irrationaléfve nuncupantur. Porrd heec omnia velim intelligas, dum maiores minoribus
comparantur magnitudines: nam {i minores ipfis maioribus comparétur magnitudinibus,
fubrationdles erunt minores maioribus.Hinc talium magnitudinum rariones,ﬁxbmultiplh
ces,fubfuperparticulares,{ubfuperpartientes,{ubmultiplices fuperparticulares,& fubmulti:
plices fuperpartigntes,pro ratione atque tranfpofitione terminoril ,adpellatur. lICuiuﬂibct
aurem fuprafcriptarum rationii cum alia quauis {imili ratione cSparatio vel habitudo(non
vt magnitudo magnitudini, fed vt hzc ratio cum illa ratione comparatur) proportio dicis
tur:cuius hzc eft fummaria diffinitio,

@Avahoyix § Borp,i TSp Aépwp dpoioTus.

4 Proportio verd,eftrationum identitas.

- Hoc eft, duarii pluritimve geometricari’ration fimilitudo.vt fi duplam dupla,fefquals
teram fefqualterz, pluréfve duplas,aut fefqualteras , & alias quafcunque fimiles rationes
inuicem comparaueris. Nam de arithmetica ratione , quam vocant zqualium differentias
rum inter datos numeros obferuatam progreffionem:nihil ad prafentem do&rinam. Nes
que de ratione mufica, quz potius harmonia quzda effe videtur:vtpotesquz fit ciim oblas
tis tribus numeris,quam rationem maximus obtinet ad minimum,eam quog feruat diffes
rentia maximi fupra medium ad differentiam medij {fupra minimum , in fupra fctipta ra
tionum fimilitudine minime confiftens. Sicuti enim arithmetica progreffio, 2 mufica difs
ferre perhibetur harmonia : fic & geometrica proportio ( quz fola peculiari nomine pros
portionis venit adpellanda)ab vtraque diftinguitur. €Eft autem geometrica proportio aut
continua , aut difcontinua . Continuam adpellamus proportionem , cim datis quotlibet
eiufdem generis quantitatibus,omnium antecedentium ad proxime fuccedentes cGtinuata
feruatur rationis habitudo:fic vt prima folim antecedentis,vitima verd coequentis,inters
mediz autem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpote ctim prima ad fes
cundam eam feruat rationem,quam fecunda ad tertiam, & tertia ad quartam , & deinceps
ita quantumlibet. Quzcung igitur continua proportione ligantur , eiufdem oportet effe
generis:propter neceflariam cuiuflibet antecedentis cum fuo confequente refpondentiam,
& continuddam inuicem cdparabilium habitudinem,fiue refationem. @Difcontinua verd
proportio,fit:ciim oblatis quatuor,pluribi{ve quantitatibus,prima ad fecundi eam habet
rationem,quam tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& confequentur ita quantumlibet.
Huiufcemodi nang rationi fimilitudo,vel idcntitas,proportio, eddifcontinua vocitatur.
confequens enim primz rationis,non fit antecedens {ecundz:negg item confequens ipfits
fecundz,in tertiz rationis continuatur antecedés. velue ipfi cStinuz diximus euenire pros
portioni. Poffunt itaque genere diuerfa, difcStinua inuicem proportione colligarizob fins
gulorum antecedentium,ad fingula confequentia, feparatim fa&am comparationé. Eadem
nanque ratio inter duos accidens numeros : poteft fimul inter duas lineas, bindfve fupers
ficies,aut alias quafuis inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difcons
tinuam proportionem fub pari femper terminotum comprehendi numero:continui verd
tam parem,quam imparem admittere terminorum feu quantitatum multitudinen.
@adyop Exdp 7oe EMANa peyitn Aipifot,@ duvaTon MRxwARGINIS Wpoc RINGY ztpixdp.
Rationem habere adinuicé magnitudines dicuntur,qua poffunt

multiplicatz inuicem excedere. | -
- Poft ipfius rationis,atq proportionis adfignatas diffinitiones: defcribit cSfequéter Eus
clides,qualiter inuicem compararz maguitudines rationé habere dicitur. Cdm igitur tam

kj.

Multiplex fus
perparticulas

ris.
Multiplex fus
perpartiens.

Surde ratios
nes.

Notandum.

De rationum
cOparatione.

Deratione 8¢
rithmetica.
Demufica ra
tione,

Proportiogeo
metrica cons
tinua

Sala vniuoca
cStinna pros
portione ligd
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Difcontinua
pportio geos
metrica.

Generediuets
fa difcStinui
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Corollariums.

Quonam rho
do magnitus
dines ration®
habere diffis

niantur.
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rationalium quam irrationalium hic perfcrutentur magnitudini habitudines , & ipfairras
tionalium magnitudinum habitudo,tum nobis,tum ipfi nature fit ignota,denominationem
ab aliquo non valens accipere numero: coaftus eft Euclides(vt generalem quandam ratios
nalium & irrationalium prafcriberet diffinitionem ) ad coparatarum inuicem magnitudis
num confugere multiplicationé;hoc eft, per ipfarum magnitudinum zque multiplicia difs

. finire, qualiter magnitudo alteri comparata magnitudini rationem habere dicatur . Si igie

tur magnitudo a/magnitudini b/comparetur , & amba aqualiter multiplicentur , hoc eft,
ambarum fumantur 2qué multiplicia,c/quidem ipfius a,8 d/

¢ " ipfiits b: quam rationem habebit multiplex c/ad multiplex d,
( ﬂ : eam feruabit & aymagnitudo,ad b/magnitudinern. Quafi igno
o ta inter 2/& bydifferentia,per multiplicationem ipfarii augeas

tur magnitudinum:& in rationis ignotz nos inducat agnitios
nem. Tarta fiquidé multiplicium cii fubmultiplicibus,{eu partibus inuenitur effe fraternis
tas:vt ipfg zqueé multiplices magnitudines né poffint aliqui rational€ aut irrationalé inter
fefe habitudiné obferuare, quin ea fimul partibus accidat fubmultiplicibus, & ¢ contrario.
€&y & &uT3 Niyo peyifn Nigeroer chvaceymparopahs uTdd opyugrt TeiTop 785 Témglop,
Smep 7o T8 mpbry W) 7eiTs toduic mMawALIIn, TS F NUTigs Kod TETdETS IodkKIc TONA
AwwAaalwp, ka8’ Samiovitt moRMa@AxaI pdp ik TEY 0pikaerigs,i Spae ERGTNR Epuae 16§
i G zstPixn Augbivre kT Rnha.

In eadératione magnitudines dicatur effe,primaad fecunda & ter

tiaad quarti:quido prime & tertig¢ ¢que multiplicia,fecidg & quar
tezque multiplicia,iuxta quiuis multiplicationé vtrag; vrig; vel
vni excedit, vel vna 2quales funt, vel vni deficide fiipez adinuice,

: Oftenfo qualiter magnitudines rationé habere adinuicé iudicentur: diffinit refpondenter

Euclides,quonam modo magnitudines ipfg fimilem videdtur obtinere rationé,habitudinifs
ve nancifcantur identitatem. Quz diffinitio non potuit per alicuius precedentium quingg
rationalium fgcderum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis,aut fuperpar-
ticularis, aut fuperpartientis,vel multiplicis fuperparticularis, vel denigg multiplicis fupers
partientis defcribi fimilitudinem:propter furdas (vt vocit)irrationali magnitudinum has
bitudipes, quarum denominationes exprimi non poflunt . Confugiendum ergo fore exis
ftimauit Euclides,ad contingentem 2qué multiplicium habitudinem, tam continug, quim
feparatim facta eariidem magnitudinum relatione. Nam in X:oportionibus ficuti anteces
dentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia,mutuam quandam inter fefe vidétur habere
relationem: haud diffimiliter ipforum antecedentium, pariter & c3fequentium zqué muls

» tiplicia, iuxta quamuis multiplicationem coaffumpta,fraterna quadam rationum colligans

Diffinitionis
clucidatio.

Exemplum.

' tur {imilitudine, atque & diuerfo : tametfi alia inter ipfa zqué multiplicia, ab ea qu inter

partes offenditur fubmultiplices, contingat plerunque rationum identitas. Quod auté ex
multiplicium proportione,earundem partid, fub multipliciimve magnitudinii proportio,
vel & contrario fubfequatur:fuccedentibus oftédetur propofitionibus. prius enim diffinire,
quam diffinitorum concludere neceffitatem eft operzpretium.  €@Ctim itaque fimilitudo
rationis,binarium ad minus rationum, & proinde quaternarium magnitudinum videatur
exoptare numerum:ait Eudlides,magnitudines in eadem efle ratione,prima quidem ad fes
cunSam,& tertia ad quartam:quando prima & tertiz;hoc eft antecedentiii magnitudinum
fumptis zqué multiplicibus,& confequentium itidem magnitudinum, feciidz videlicet &

uartz , 2qué multiplicibus(etiam in alia quauis ab antecedentium mulriplicatione) coafs

umptis,multiplex prima ad multiplex fectide eam feruat rationem,quam multiplex ters
tiz ad multiplex quart:fiue ipfa ratio maioris , aut minoris extiterit inzqualitatis. Hzc
enim de exceflu,vel defeGu proportionali venifit intelligenda. Velut ex obiecta numeros
rum potes colligere formula.In quanus [a] b]{c{d
meri dati fint a,b,c,d:& ipforum a/& c, [12] 6 || 8 [ 4 | Nu.difcontinud proportionales.
primi inquam & tertij zque multiplices | e [ g || f | h]
e,f,nempedypli:numerorum autemb,d, L3118[[16[12 Acque multiplices.
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hoc eft fecundi & quarti 2qui itidem multiplices g,h,vtpote tripli. Et qtionid multiplex e/
ad multiplicem g/eam habet rationem, quam multiplex f/ad muldplicem h( vtrobicg enim
fefquitertia) neceffum cft primum numerum 2/ad fecundam numerum b/eam fimul obfer
uare rationem,quam tertius numerus c/ad quarti d,nempe duplam.Haud aliter de magnis
tudinibus, fiue continuis intelligito. @ Hinc fit,vt in continué proportionatis, vbi videficet
confequens primz rationis fit antecedens {ecunda,{umenda fint 2queé multiplicia fingula: rtionas
rum magnitudinum iuxta eandem multiplicationem,hoc eft,aut fimul tripla,aut fimul quas ml:o

drupla,&c.propterea @ feciida magnitudo,ipfius tertiz fimul fungatur officio, & geminas
tentia magnitudines reprafentet. Ve datis in exemplum a,b,c,numeris: quorum zqu

De continue

albjc] | multiplices fint d,e,f,vtpote tripli,d/qui Exemplum.
8| 4| 2| Nu.continué proportionales. dem ipfius a,& esipfius b,atq f/ipfius c.
Tt - Si multiplex dsad multiplicé e/ habuerit

eam rationem, quam idem e/ ad f: tunc
a/primus numerus ad fecundum b/ eam
fimul obferuabit rationem,quam idem numerus b,ad tertii ¢. quemadmodim ex ipfa nus
merorum potes elicere defcriptione:in qua tam dati numeri a,b,c, § ecoridem numerorum
aqué multiplices dye,f,{fub dupla inuicem ratione proportionantur.

24|12| 6| Aeque multiplices.

QT & Top kuTop Lxovie peyion Aoyop,oichopop kahddda,
~ Eandem autem habentes rationem magnitudines, proportionas Difinie P

portionali
les vocentur. :

Cim enim proportio rationum fit idétitas: fit vt magnitudines,qua in eadem offendens
tur effe ratione,vel inter quas rationum offendetur fimilitudo(fiue continua, fiue difcontis
nua eiufdem rationis obferuetur identitas )proportionales adpellentur.

Qomp &i 7 ioduic mRawAxdiwp P gy 7 mpdTs mAawAdaiop tpixn F 73 Ayries
wRxwARTIS, P & F 7piTs mBMacwALa0p pi BEPixn T TideTs MORRTARGES, TiTI P
meBrop nds P diuTegop pefone Noyop ixsp Npifau,imd ® BiTopatde % Timxpmp. :
8 Quando vero zqué mulriplicid multiplex primi exceflerit mul- Tmptoportios
o . . Py . . nalis
tiplex fecundi , multiplex autem tertij non exceflerit multiplex pudinum dif

quarti:tunc primum ad fecundum maiorem rationem habere di> it

cetur,quam tertiumad quartum.
Quemadmodum datarum magnitudinum continuam vel difcontinuam proportionem,
ex coaflumptorum ®que multiplicium, & ordinatim comparatorum proportione pendere
diffinitum eft:haud diffimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio,ex fus
prafcripto modo fumptorum zqué multiplicid difproportione, verfa vice colligitur. Eft
enim difproportio,rationi dimmilirudo:vrpote,quand% prima magninido ad fecundd ma pigronortio
iorem vel minorem rationem habet,§ tertia ad quartam.Huius itaque diffinitionis hzc eft
fumma. Si quatuor oblatarum magnitudinii coaffumantur 2qué multiplicia prim= & ters oo o
tiz,atq fecundx & quartz , & multiplex prima ad multiplex fecundz maiorem rationem jnterpretatio
" habuerit,§ multiplex tertiz ad multiplex quart:tunc prima magnitudo ad fecunda maios
rem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quarti:& fi minoré,minoré. Et proinde
rationum fubfequetur diffimilitudo,ergo difproportio: fiue ipfee magnitudines continua,
vel difcontinua ratione,feu relatione terminorum inuicem conferdtur. Quorum exempla
dare,inutile iudicamus : vtpote , quz 4 contraria proportionalium interpretatione colligi
vel facilé poffunt.
Cavahoyin 305 Figip Spoig Aaxisoie Bip. :
9 Proportio autem in tribus terminis ad minus eft.
De continua velim intelligas proportione.Ciim enim proportio rationii exiftat fimilitus
do:operzpretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratios
nes,& proinde terminos quatuor,duo inquiam antecedentia & totldé confequétia. Et quos
niam in proportione continua, confequens prima rationis fit antecedés fecundz,in diicon
tinua verd minimit : fit vt continua proportio non poffit confiftere in paucioribus tribus

kij.
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terminis,difcontinua autem in paucioribus quatuor.Hi funt ergo numeti terminorum mis
nimi,inter quos videtur accidere proportio:maximi verd,nufqua dabiles funt,vepote,quos
.niam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum. ~
QO7ap 7pice peyin lvchoyop iy P medTop e P TpiTop, dimAnaiove Aoyop Exap ApeTary
. g mE90 P uTegop.OTey § Tiarasper ety dvdihoyop 2 meBrop meds b Tivafop,TeiwAKe
- glove Ndyop tyap Nyea, i mbd meds 2 Qedrbhop,uf &a Lelisini aAGop,twe &p i Gvahoyia iwdpxp.
Qu rationt Quando tres mggmtudmcs proportionales fuerint:primaad ter-

magnido  tiam duplicé rationem habere dicetur,quamad fecundam.Quan

ad vltimi in

catinueé pros do autem quatuor magnitudines proportionalcs fuerint: prima
portionzll ad quartam triplicem rationé habere dicetur, quimad fecundd,

& femper ordine vna plus,quoufg; fit abfoluta proportio.

Hic diffinit Euclides quam rationem habeat prima magnitudo ad vitimam,in continué
proportionalibus. Senfus itag diffinitionis eft,qudd in proportione continua ratio extre
marum magnitudinum,ex fingulis rationibus in eadem occurrétibus proportione inuicem

b compofitis generatur.Hinc fit,vt in minima proportione, quz fub tribus comprehenditur
tYm: :;:’g:::u’ terminis,prima magnitudo ad vitimam duplicem rationem habere dicatur,quam ad fecun
dinés propor, damshoc cft,ex ipfis duabus rationibus fimilibus, prim¢ inquim magnitudinis ad fecundi,
tionales. & ciu{dem fecundz ad tertiam inuicern compofitis,vel altera earum duplata confurgenté,

Multiplicandi funt igitur ipfarum rationum denominatores adinuicem : producetur enim

I0

optatz rationis denominator.quemadmodiim feciido capite, libri quarti noftre docuimus -

Arithmeticz.& quinta diffinitione libri fexti clarius oftendemus. Sint exempli caufa obies
Exemplum. g numeri a,b,c,fub dupla ratione proportionati.vtraque igi )
tur ratio a binario denominatur numero.Bis autem duo eﬂ%'
ciunt quatuor:a quibus ratio primi numeri ad tertid, hoc eft,

12, 6. 3.
a b c

' a/ad c/7denominabitur. Erit ergo primi ad ipfum tertium ratio
* Vbiquatuor quadrupla, feu primi ad fecundum duplicata. €@Porrd fi quas
tuor extiterint magnitudines cStinug itidem proportionales:

magnitudi, L
nes continué prima ad quartam triplicem rationem habere dicetur,quam ad fecundam,hoc eft,ex tribus
fuerint pros  rarionibus,prima quidem ad fecundam, & fecundz ad tertiam, atqg tertiz ad quartam ges

portionales. . aram. Sed animaduertas oportet,qudd in trium aut plurium rationum compofitione,

Notandum. operzpretium eft ex duabus primis vnam efficere rationem,& ex illa confequenter & fuc-
cedente tertia vnam rurfum conftituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum rationd

Exemplum. multitudine. Dentur in exemplum quatuor numeri continué proportionales d,e,f,g, fub
pupla itidem ratione diftributi . Qualibet igitur trium ratios 5, 4, - s
num, i binario rurfum denominatur numero. bis auté duo, d c £ g

efficiunt guatuor,quz oftédunt primum numerum ad tertid, \\_*
vel fecundum ad quartum,quadruplam obtinere rationem:bis .
autem quatuor,reftituiit octo »2A quibus o&tupla ratio denomi»

. natur . Aio itaque cundem primi numerum ad guartﬁ,o&uf
plam feruare rationé.qu non propterea primi ad fecundum triplata ratio vocitatur,qudd
ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda:fed quoniam ter in eadem propor
tione reperiatur,ex qua quidem triplici ratione,extremorum ratio fuprafcripto modo con
. furgit. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,fi eam rationem quz eft prim{
ad tertium,vel fecundi ad quartum, per rationem eiufdem primi ad fecundum multiplicas
ueris.Vtraque enimin przaffumpto numerorum exemplo eft quadrupla: quz in duplam
Vbiquinque dudta, reftituit oétuplam. €Qudd fi quing magnitudines cStinué fuerint proportionales,
vel plures fue prima ad quintam quadruplicem rationem habere dicetur, quam ad fecundam:fi fex,quin
FArmAgNItys yplam,& confequenter ita,vna femper ordinatim adiunta ratione, pro extéfione propors
) tionis,vel adiur:?lo magnitudinum continug proportionalium numero.
Copihoyw preyitn Mpfoz dtvaet ot i inydpdyec Tois iy oty 3 iawd pulpa: ois imoptpoig.

Similis rationis magnitudines dicuntur,antecedentia antecedens u

tibus, & conﬁ:quentia confcqucntibus.
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#”1d eft,fimilitudo rationum inter eafdem magnitudines inuicern proportionales;non fos
Rim inuenitur per relationem antecedentium ad fua confequétia,vel @ diuerfo: fed tum ex

forum antecedentium,tum etiam confequentium inuicem faéta comparatione.Ex quibus.

fubferiptz rationum illationes, fpeciéfve proportionum deriuatz funt:qua primam diffi
niuntur ab Euclide,poftea fuo clucidantur & oftenduntur ordine. T=p ’

GEm R & Aéyog B, Nindis 73 kyspfys m€og P inydpfyop,xod 7 immusls a09s » imdpfyop.
12 Permutata ratio,eft acceptio antecedentis ad antecedens, & confe

uentis ad confequens.
Vtpote, fi fuerint quatuor magnitudines inuicem proportionales a,b,c,d, ficut quidem
5. 4 6. 3. adb,ita vad d:inferamus autem,& permutatim igitur ficue
s b € d  aad c,ita b/ad d. Hanc rationum illationem, permutatam ads
pdlamus.rpermutatur enim cSfequens primz rationis,in ans
tecedens fecundz:& antecedens eiufdem fecundz rationis,in
confequens ipfius primz vertitur. Primz itag rationis vterq
terminus,antecedentis:& vterq terminus fecundz rationis,confequentis fungitur officio.

QA AR NpAGpog B8, i ig 7 tamopfis dog inysufbou,nhs P ind pfvop b tarbufiop.
13 Conuerfa ratio,eft acceptio confequétis tanquim antecedentis,

ad antecedens tanquim ad confequens. |

Id eft,confequentium in antecedentia, & antecedentium in confequentia Lcrmutatio: ras
tionem maioris inzqualitatis,in rationem minoris,aut & diuerfo,couertendo.Vt fi a/ad bs
eam habuerit rationem,quam </ad d:& a cSuerfa terminorum ratione inferamus. ergo fi¢
cutbsad aitadiadrc.  Igitur in permutata atqg conuerfa ratione, nulla terminorum fubs
fequitur alteratio:fed & antecedentia,& confequentia manent fubftantialiter eadem.

sivtotc Nys ¥, Nidie 7 inspivg pie 7 iaping,doc Wi a0 dvd P inbulvop.
14 Compofica ratio, eft acceptio antecedentis cum conféqucntc, fi-

cut vnius,ad ipfum confequens. |
Solemus nennunquam in proportionibus arguere  diuifis ad coniun&a: vnde huiufces
modi rationis illatio,cGpofita, feu coniun&a ratio dicitur.rEﬂ enim acceptio cuiuflibet ans
. 8. 6. 4. 21 tecedentis cum proprio confequente, tanquam vnius anteces
ab. a ;. cd. : :i dentis,ad ipfumpcorl:fequms.eq‘\l’tpotemad brea habeat ras
// tionem, qui ¢/ad d:& oBiun&tim inferamus. Igitur ficut b/
ad b,ita csd/ad daugentur enim proportionaliter antecedens
tia,per confequentium ipforum compofitionem. Huic cGtras
ria eft diuifa,feu difiun&a ratio:qua ita diffinitur,
Qaidpuais Ny isiyNinis & Dmegoxie, s s # by dpvop F Laopivs weds dud » Larb pusuop.

15 Diuifa ratio,eft acceptio exceflus,quo exceditantecedens ipfum

confequens,ad ipfum confequens.
Hoc eft,comparatio differentiz cuiuflibet antecedentis fupra confequens proprium, ad
Xfum confequens. Veluti fi eadé fit ratio vbrad b, quz eft od/ad d:& divifim iniunc mor
m inferatur.Igitur ficut a/ad b,ira ad d.Eft enim adifferentia, qua tota a/bripfam b/fus
perat:& csitidem differentia,qua totd drexcedit ipfam d. Hic aut€ modus arguendi,a cons
iundtis ad diuifa nuncupatur.
QAwspoph Aoy By Ajic 7 inspivs ats This zsbfdoxipyh SBixd 78 iy fvop 73 bampsivs,

16 Céuerfio rationis, eftacceptio antecedentis ad exceflum, quoexs

ceditantecedens ipfum confequens.
Hanc euerfam rationem plerigg nominant. Eft enim comparatio cuiuflibet antecedentis,
ad differentiam,qua idem antecedens fiuum excedit confequens. Exempli grau;Srt rurfum
ij.

De variaras
tionum fimil
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Curhec ratio
nisillatio pers
mutata dicas
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Notandum.

Illatio ratios
nis 4 divifis
“ ﬁw‘ h.

Exemplum.
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nis 4 cSifi&is
addiuifa.

Euerfa ratio.
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veluti vb/ad byitacdrad d:& conuertamus inhuncmodG.Ers 5, s, 4 & 4 2,
go ficut a/bs ad ajita csd/ad c. Sunt enim @ & c/differentiz, ab. b a. d
quibus ¢/& drab ipfis a/b/& c/d/fuperantur. In compofita igi w w
tur,& diuifa ratione, ac conuerfione rationis,quanquim nihil

{fumatur extrinfecum: alterantur nihilominus termini, ijdem

fecundum fubftantiam minim? permanentes. o
Qaifoshiyog B8, mAaiwwp $ifwp peopsiBp, ERop twis loap » @A§06: 0 o Aapfare
plwp@ i 75 Jurl Noye: ey § dos of Tois mpdrnis peyitsay el w¢ ® loyao,due
Tog ol Tis REUTEY o1 weyioear, > mpBaop meds 3 ioxeeTop:i ERwW i is T dipapykad’ vaef
dpow®ploer. | | . o
Aequa ratio, eft pluribus exiftentibus magnitudinibus,& alijs eis
2qualibus multicudine,cum duabus fumptis & in eadem ratione:
quando fuerit ficut in primis magnitu inibus primum ad vlti-
mum,ficin fecundis magnitudinibus primd ad vitimum.Velali-

ter.acceptio extremorum, per fubtradtionem mediorum.

Exempli gratia,fint primi ordinis quantitates a,b,c,fecundi verd de,f:{itg a/ad biveluti
drad e,&i/ad c/ficut esad Fivel avad brficut esad £,8 brad ¢/veluti d/ad e:& condudendo fubs
inferamus. Igitur ficut ¥ad c,ita d/ad f. Hunc modum argués 4 . ,
dijex zquall, aut ex zqua rationevocitamus. Vefiaadb/i& 5763 12 s ¢
dsad e/fefqualteram, brautem ad /& ¢/ ad fiduplam obtinues a. b, ¢ d e £
rit rationem:vel 2/ad b/& esad fidupla,bs autem ad c/atque & W
ad e/fefqualtera ratione proportionetur: neceflumeftaad ¢,
atque d/ad f,triplam obferuare rationem. vt ex ipfa numeros
rum potes clicere formula. :

CTemeypin &vihoyla Bhip o Saop § & ipd uvop-mpde tubulvop , SuTwe inydpSropmpds mi imde
Fvop: il I wod &g LaBufop mee &R a1, v we i pvop mpds ERG .

Ordinata groportio, eft cim fuerit antecedensad conf'e?_uens, fi-
cutantecedens ad confequés:& confequés ad remaaliam, ficuc con

fequensad rem aliam.- ~ :
Expeditis quz ‘ex eadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinit
tandem Euclides,binas proportionum fpecies,inter geminos proportionalium magnitudis
num ordines accidentes. Ordinatam itaque proportionem adpellamus, quando antecedens
tium & c5fequétium ordinatim fit comparatio. V't fi bini(verbi gratia) fuerint numerorum
ordines,ab/c/inqua primus,& dre/fifecidus: fueritgy F
aad biveluti d/ad e,& brad c/ficutesad f.Hic rationGl 2 | P | € d] e
identitatem, ordinatam folemus vocitare proportios| 9 | 6 | 3 121184
nem. Huic contraria eft perturbata,qua fic diffinitur, . ‘
Cxtfapocypin O ewaoyio Beip,3mep meiBy S pepidGp,rod EMap iowp dvrois 7 wAilos
yiniJoaziog puly of muis mpbavie pepibeary inydpluop, mpds tarb ufvop,SuTas of Tig Al oig prs-
PABeorp i psfvop mpds Larbpfpop:bg Bt oF i mpbois peylosarp Lardufvop meds &S a1y JuTae

' - of qvis Awtbpoig pepibeorp kySpevop mpds &RS 7.

Perturbata auté proportio,eft quando tribus exiftencibus magni-
tudinibus, &alijs eis zqualibus multitudine:fic ficur quidé in pri
mis magnitudinibus antecedens ad cofequens,fic in fecundis ma-
gnitudinibus antecedens ad confequens:ficut auté in primis ma-=
gnitudinibus confequensad remaliam, ficinfecundis resaliaad
antecedens.

16
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Hazc diffinitio tam [ucida eft,ve ampliori non videatur indigere declaratione.Non grauas
beris tamen exemplarem intelligere formulam. Sintl a b lcl 4] c T F
igitur rurfum a/b/c,& dre/f/gemini numerorum ordis S {6« 6+
nes: {itque a/ad b/ficuc e/ ad £,& bsad c/veluti d/ad e. : 413
Hunc itagg inuerfum proportionis ordiné‘,Pcrmrbatam proportioné adpellamus. Prater
hasauté, Zabertus Venetus adiecit extenf atq inordinatz proportionis diffinitiones,ab
ipfiusordinatz atqg perturbatz proportionis di%nitionibus minime difcrepates:quas tum
?uia in gracis nufquim reperi exemplaribus,tum qudd mihi fuperabundare videantur,c5s
" {ultd pretermifi. Omnis fiquidem extenfa proportio, ordinata eft:& inordinata,eadé que
perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem,terminorum vtriufgs ordinis
continuatam przfupponere relationem:ctim fcpilicet pracedentium rationum cSfequentia,
fiunt antecedentia fuccedentium. Vt extenfa proportio, continu¢ proportionalium {olums
modd refpiciat magnitudinum habitudin&:ordinata verd,tam continue, quam difcontinu¢
proportionata.Et fic extenfa proportio,fimul erit ordinata:fed non omnis ordinata,excens
+ favocabitur. Idem velim habeas iudicium,de inordinata ates perturbata proportione.
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Theorema 1, Propofitio 1.
A | fuerint qualibet magnitudines quarumlibet magnicu-
dinum zqualium numero, fingulz fingulari zqué mul-
ISP 45 ciplices: quotuplex eft vnius vna magnitudo, totuplices
erunt & omnesomnium, ‘

ORONTIV S.Sint a/bs &c/d/quzlibet magnitudines, ipfarom ¢/ & f/ma.
gnitudinum,zqualium numero,fingulz fingularum zqué multiplices:vtpote,a-bs
1pfius e,& c/d/ipfius f.Aio,a/b/& c/d/magnitudines,totuplices fore ipfarum e/&f/
magnitudinum,quotuplex eft a/b/ipfius ¢, vel c/d/ipfius £ Nam ex hypothefi,toe
funt magnitudines ina/b, #quales ipfi ¢: quotin c/d/magnitudine, zquales ipfi f.
Sit vtraque multitudo,zqualis numero g.Etdiftin ntur(cxc’gli gratia)in a/b,ma
gnitudines zquales ipfi ¢,iuxta numeri g, fintg;a/h,h/k,& k/b: in ipfa porro ¢/d,
zquales ipfi f,quz fint ¢/1,l/'m,& m/d. Cuilibet enim magnitudini, quotlibet dari,

vel adfignari pofle zquales, recipiendi eft.Omnis pra-

_ ot terca magnitudo,in determinatas quotlibet, & adinuicé
e 3 m___d zquales partes (etfi forfitan nondum przoftenfum fue
f5— 7 (g3 fit,quanamratione id exzquacur) abftra&iue faleé par-

tibilis eft. Cum fgitur a/h/zqualis fitipfi e, & c/l/ipfi £
zquales crunta/h/& ¢/l,ipfis e/& f'magnitudinibus, per fecundam communé fen-
tentiam.  Rurfum quonij zqualis eft h/k/ipfi ¢,& L/mvipfi fzquales rurfum erit,
per candem communem fententiam,h/k/& 1/m,ipfis e/& f.Haud diffimiliter ofté-
‘detur,quod & cxterz k/b/ & m/d, eifdem e/& f/ cozquantur. Quoties igitur a/bs
continetipfam ¢,aut ¢/d/ipfam fitaties a/b/& C/d,cafgcm ¢/& fAimul comprehen-
dunt,nempe fecundum eundem numerum g.Quotuplex igitur eft a/bripfius e, vel
‘odvipfius frotuplices funt a/b/& c/d,ipfard ¢/&f. Hoc autem in difcretis euidé-
tius manifeftatur: quemadmodiim fubiecti formul videntur indicare numeri. Si
fucrint igitur quzlibet magnitudines quarumlibet magnitudinum:&c,vt in theore
mate.Quod oportebat demonfrare. . . |
i,

Notanduam,

Dedu&io the
orematis.
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Osdgnps B, Pebke  B. -
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Theorema 2, Propofitio 2. ,
I prima fecund 2qut fuerit multiplex & tertia quartz,fuerit
S autem & quinta fecund2 zqueé multiplex & fexta quarce: &
compofita prima & quinta {ecundz zque multiplex erit, & tertia
& {exta quartz.
OR O NT IV S.@Sintenim fex magnitudines,a/b/prima,cAfecunda,d e tertia,
f/quarta,b/g/quinta,& e/h/fexta:quarum prima a-b/fecundz ¢/fic zque multiplex,
b g ac tertia d-e/ipfius quartz f: & quinta rurfum b/greiuf-
A dem {ecundz c/2qué multiplex efto, ac fexta e/hveiuf-
d ¢ . f dem frquartz. Aioqudd compofita ex prima & quinta
£ " vtpote a-g,ipfius fecundz c/erit zque multiplex:ac ter-
tia & fexta fimul, videlicet d/ b, ipfius quartzf. Cim
enim ex hypothefi,zqué multiplex eft a/bripfius c,vt d/e/ipfius f: quot igitur ma-
gnitudines funt in a/b/zquales ipfi ¢,tot funt & in d-¢, zquales ipfi f. Rurfum quo-
niam b/g/zqué multiplex eft eufdem c,ac e/ hreiufdem £ : tot igitur funt magni-
tudines cidem c/zquales in b/g,quot & in e/h/zquales eidem f. Quot igitur funt
magnitudines in tota a-g,ipfi c/zquales: tot funt & in tota d-h, zquales ipfi £.{i e-
nim zqueé multiplicibus,2qué multiplices addantur magnitudines:céfurgée zqué
multiplices. Sed a/g,continet primi & quintam magnitudiné:d-h-auté,tertiam &
fextam. Etcompofitaigitur prima & quinta a/g,{¢cundz c/zque multipex erit:ac
tertia & fexta d-h,ipfius quartz f. Jgitur fi prima (ecid2 2qué fuerit multiplex,
& tertia quartz:& quz fequuntur reliqua. Quod fuerat oftendendum.
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Theorema 3,  Propofitio 3.

SI primum fecundi zque fuerit multiplex,& tertium quarti,

fumicur autem zque multiplicia primi & tertij:& 2qué fum-

‘ptorum vtrunque vtriufq; 2zque erit multiplex, alterum quidem

{ecundi,alterum autem quarti.

ORONTIVS. Sit primum a/fecundi b/zqué multiplex;ac tertium o ipfius

-quarti d: & accipiantur ipforum a/& c/2qué multiplicia,e/f/& g/h. Dico qudd e/f7
*tam multiplex cft ipfius fecundi b,quim multiplex eft g/hvipfius quartid. Cam

P 1 m _ genim per hypothefin, totuplex fic e/f/ipfius a, quotu-
A i ' plex eft g/hvipfius ot igitur erdt magnitudines ine/f/
(.b xquales 1pfi 2, quot in magnitudine g/h/zgualcs ipfic.
g n o % Sitvtrag; multitudo,iuxta numerum k.& dicernantur
(s__,__, ) (maioris cuidentiz gratia)in ¢/f,magnitudines zquales
d_ :'Pﬁ a, fint'que e/Ll/m,& mv/f: & in g/h/magnitudine,ip-
1 zquales , vtpote g/n, /o, & orh. Et quoniam per

2
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pothcfin,zqué multiplex ¢ft a/ipfius bjatg /ipfius d.Eft antem eA/ipfi 2,8 g/nv/ primus often

h
:’}X oper coftructionem xqualis. Acqualia porro eiufdé funt zqué multiplicia,per
extz diffinitionis primi libri conuerfionem.Aequé multiplex igitur eft e/Vipfius
b,ac g/nvipfius d-Et proinde I'm/zque multiplex itidem eft ipfius b,ac n-o; ipfius
d.Sunt itaque fex magnitudines,quardl prima ¢/l/fecundz b/zque multiplex ft;
ac tertia g/nvipfius quartz d: quinta rurfum I/nv civfdem fecundz b/zque multi-
plex eft,ac fexta n/oseiufdem quartz d.Et compofita igitur prima & quinta e/mv
ipfius {ecundz d/zqué multiplex eft,ac tertia & fexta g/o/ipfius quartz d:per an-
tecedentem fecidam propofitionem. Rurfum quoniam zqualis eft m/f/ ipfi a,&
o/ ipfic: zque mpluplex itidé crit m/f/ipfius b,atqs o/hvipfius d,per candéfextz
diffinitionis primi libri conuerfionem.Oftenfum eft autem e/m/& grovipfarum by
& d/fore zqué multiplices.Sunt itaq; rurfum fex magnitudines,quard prima e/my
fecundz b/zque multiplex eft, ac tertia-g/or ipfius quartz d: quinta infuper mv/f/

fionis dilcurs
fus.

Seciidus,pri
i fimilis, 4G
curfus oftens
fionis.

ciufdem {ecundx b/zque eft multiplex,ac fexca o/h/eiufdem quartz d.Et compo-

fita igitur prima & quinta e/f; ipfius fecide b/zqueé multiplex eft,actertia & fcxta
g/h/ciufdcm quartz d: per allegatam huius quinti fecundam propofitionem. * Et
einceps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro
contingente ipforum zque multiplicium e/f/& g/h/multitudine. Atqui multitudo
¢/L,l/m,& mvt,multitudini g/n,n/0,8& o/h/zqualis eft:vtraque enim ipfi k/numero
zqualis. Si igitur primi {écundi zque fuerit multiplex & tertid quarti:&c. vt in
theoremate. Quod fuerat oftendendum. - _
xbgrpa & Pedbeate a.
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Theorema 4, Propofitio 4. o
4 S I Clarimum ad fecundum eandem habuerit rationem, & tertid
-) ad quartum: & zqué muliplicia primi & tertijad 2qué mul-
tipliciafecundi & quarri fuxta quiuis multiplicationem;eandem
habebunt rationem fumpta adinuicem. SR
ORONTIVS. €Efto enim vt primi a/ad fecundum b/eandem habeat ratio-
nem,quam ¢/tertium ad quartum d: & accipiantur iplorum a/& ¢, hoc ef}, primi.&
tertij 2qué multiplicia e/& f.fecundi pariter & quarti,vtpote, ipforumb/& d/3lia

itidem zqué multiplicia g/& h. Aio qudd e/multiplex primi, ad g/ multiplex fe- .- -

cundi eandem habet rationem,quam f/multiplex tertij ad h/multiplex quarti.Sy-
mantur enim ipforum ¢/& f,zque multiplicia k/& Lipford porrd g/& hjalia fimili-
ter zque multipliciam/& n.. Cim igitur e/totuplex fit ipfius a,quotuplex eft.f/
: ipfius ¢, & ipforii ¢/& £ fumpta funtzqué. multiplicia

» . ks/&l:igitur 2que multiplex eft k/ipfius 2,& lipfius t,

1 ' r pertertid huius quinti. & per candem xqué multiplex
|1 cft mvipfius b,atqs nvipfius d. Eft autem ex hypothefi,
} ficuta/ad br ita czad d: & ipforum a/& ¢/ oftenfa funt
o 7. | demazqué multiplicia m/ & a. Eft igitur fiaut k/ad m,
A ‘v -} | italzad n: per conuerfionem{extz diffinitionis huius
11 { i1]] f’l | quinti;Sicuti enimrex ipforumzqué multiplicium pro-
kea bgmdl f\c‘f)’“ postione,datas magnitudincs in eadé eflc ratione,fexta
- huius quinti vifx eft innucre diffinitiohatd diffimilicer

zque.multiplicia k/& |, necnon ipforum br&-d/ alia iti-

IR
Dcméﬂraﬁo
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ex ipfarsm magnituding habitudine proportionata,corundem 2qué multiplicium

T rationis verfa vice concluditur identitas. tanta eft zqué

} 1 multiplicium cum fubmultiplicibus neceflitudo.Eft igi-

tur vt k/ad mita l,ad nthoc eft,ficut multiplex primiad

1 multiplex fecidi,ita multiplex tertijad multiplex quar-

! ti.Ipfa porrd ks &, ipfori e/& f-{unt zque multiplicia:

111 | m/verd & n/zqué multiplicia ipford g/& b,per conftru-

: { &ionem.Eft igitur vt e/ad g,fic t/ad h: per {extam huius
(]

| | 1 1 | quinti diffinitionem. Atquhi ;/8( f,gunt zque mlulu'p(l!lcia '
eabgmlfe nprimi & tertij: g/autem & h,fecundi & quarti aliaitidem
\a"/g \“.4) zqué multip lga Si primi igitur adqfccundﬁ candem
habuerit rationé& quz fequuntur reliqua.Quod deméftrandum fufceperamus.
Lemma, fue a]fumptum. :

@E: quonii oftéfum cft,qudd multiplex k/ad multiplex m/f¢ habet,vt multiplex
Vad multiplex n. fi igitur k/excedit m,& I proportionaliter excedit n: & fi zquale,
aquale:& fi minus,itidem ptoportionaliter minus. Q;llarc & verfa vice, fi mexce-
dit k,& n-proportionaliter excedit I:& fi 2quale,zquale:(i autem minus,& propot-
tionaliter gcnich minus . Et proinde, per {extam huius quinti diffinitioncm, erit
vt g/ad e,fich/ad f:atque refpondenter ficut b/ad ajita d/adc.

' Corollarium. N
@Si quatuor igitur magnitudines fucrint proportionales: & écontra, feu i cduerfa
ratione proportionales crunt:facta videlicet confequentium tanquim anteceden-
tium,adantecedentia tanquam ad confequentia relatione.
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Theorema s, Propofitio 5. -
QI magnitudo magnitudinis zque fuerit multiplex , &ablaca
ablatz:& reliqua reliqua erit multiplex,quotuplex tota totius
eft multiplex. - -
O RO N T [V S.@Efto magnitudo a/b/magnitudinis c/d/tam multiplex,quim
multiplex eft ablataase/ablatz c/£Dico reliquam e/b, reliquz £/d/ totuplicem fo-
‘te,quotuplex eft tota a/b/totius c/d.Ponatur enim e/b/zque multiplex ipfius g/c,
vt ase/ipfius c/f£.Clim igitur tif per hypothefin,tum per conftructioné;totuplex fit

ase/ipfius c/f,quotuplex eft e/bipfius E/czquotuplcx autem eft vna vnius,totupli-
ces funt & omnes omnium,per primd huius quinti. Quotuplex eft itaq; aseipfius

- «c/ftotuplex eft & tota a/b/totius g-f. At quotuplex eft ave/ipfius < f, totuplex eft

- & eadem a/bripfius /d, per hypothefin. Et a/by igitur veriufque & g/ f & c/d/ et
a e 5 zrtnc muftiplex:& proinde vtraque g/f’ & c/d, eiufdem

T g < £ § a/ b/ xque fubmultiplex eft. Quz autem eiufdem funt

: aqueé fubmultiplicia,zqualia funt adinuicem, per fepti-

mam communem fententiam. A equalis eft igitur g/f/ip(i c/d,& vtrique communis
c/fiqua dempta,reliqua g/c/reliquz f/d,per tertiam comunem fententii eft zqua-
Lis. Ac;]ualia rurfum eiufdem funt zque fubmultiplicia, per ipfius {eptima com-

- munis fententiz conuerfionem.Et g/cigitur atque f/d,ciufdem a/b/funt zque fub-

.multiplices:& proinde a/bvtriufque & g/c/& f/d/zqué eft multiplex. Porrd e/bs
#que multiplex eft ipfius g/c,perconftructioné,ve a/e ipfius c/f.Etcadé propterea
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¢/b,ipfius fd/tam multiplex eft, quim multiplex cft ipfa a/e/ eiufdem of. Atqui

per hypothefinase/totuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft tota asb/totius c/d.Et reli- -

qua igitur e/b,reliquz f/d/zglué multiplex eft,atgstota a/b/totius /d. Ergo fi ma
gnitudo magnitudinis zque fuerit multiplex & ablata ablatz,& reliqua reliqua:&c.
vt in theoremate. Quod oftendere fucrat operzpretium.

Oepnpn $3 Pedbsore s.
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_ Theorema 6,  Propofitio 6.
[ duz magnitudines duard magnitudini zque fuerint multis
S plices, & ablate aliquz earumzqué fuerint multiplices:& re=
liquz eifdem vel zquales funt,vel zqué ipfarum muliplices.

O R O N T IV S.€Sit a/b/magnitudo tam multiplex ipfius ¢, § multiplex eft
dse/ipfius £ zque infuper multiplex efto ablata a/g/eiufdem c,vt ablata hre/ipfius
f.Aio @ reliquzg/b/& d/h, ipfis c/& fraut funt zquales altera alteri: vel earundem
¢ & frzque multiplices.Efto primé vt g/b/fit zqualis ipfi c:dicoquod & d/hvipfi £
eft zqualis.Detur enim e-k-ipfi frzqualis. Ci igitur a/g/ zque multiplex fit ipfius
c,vthresipfius f,per hypothefin.Porro g/b/zqualis eft ipfi c,per hypothefin:a e/k/
ipfi f,per céftruétioné.Et zque igitur multiplex eft a/b/ipfius ¢,& h/k-ipfius £.Po-
nitur autem ex hypothefi,a/b/zqué multiplex ipfius c,vt d-e/ipfius £ Et vtrag; igi-
tur de/& h/k,zque eft multiplex ipfius f: nempe vta/bripfius c.Qua autem ciuf-

: dem funt 2que multiplicia,zqualia funt adinuicem, per

4 + § B fexte communis fententiz interpretationem. Aequalis
| — cft ergo d/e/ipfi h/k,& vtrig; communis h/ e: ea itaque
d h ¢ K dempta,reliqua dh/reliquz e/kverit per tertiam com-
f munem fententii zqualis.Eidem porro e/k, zqualis eft

Prima theore
matis differés
tia.

per conftructioné ipfa fzmagnitudo.Binz igitur magnitudines d/h/& fieideme/k/

funt zquales:& proinde zquales adinuicé,per prima comuné fententii. Si reliqua
igitur g/b,fitzqualis ipfi :& reliqua d/h,ipfi £/ erit zqualis. @ Qz fi g/b/fucrit mul
tiplex ipfius c:aio refpondenter d/h,2que multiplicé fore ipfius f. Quotuplex eft
enim g/bripfius c,totuplex affumatur e/k/ipfius £.Et quoniam per hypothefin,a/g/
prima fecundz ¢/ zqué eft multiplex, ac tertia b/ e/ quartz f: quinta rurfum g/%/
ciufdem {ecundz c/cam multiplex eft per conftruétioné,g multiplex eftfexta e/k/

a e ¢, ciufdem quartz f. Et compofita igitur prima & quinta

Seciida tﬁeoo
rematis diffes
rentia.

' asb, ciufdem {ecid ¢/ 2que erit multiplex,ac tertia &

4 b e g fexta h/k/ipfius quartz f,per feciid huius quinti. Quo

£ — " tuplex eft autéa/bripfius c,totuplex data eft dve/ ipfiuns

: - f,per hypothefin.Et vtraque igitur d/e/ & h/k,zqué eft
multiplex'ipfius f,vt a/bvipfius c. Hinc per fextam communem fentétiam,zqualis
rurfum eft de/ipfi h/k,& vtrigscommunis h/c: qua fubtra®a,reliqua d/h/reliqua
¢/k,per iplam tertiam comunen fententiam, eft zqualis. Aequalia porrd eiufdem
funt 2que multiplicia,per ipfius fextz communis fententiz cucrfionem.Et d/h/
igitur & ek eiufdem f/zque multiplicia funt. Ate/ k/ipfius £/t multiplex eft per
conftructionem, quam multiplex eft g/b/ ipfius c. Etreliqua igitur d/ h/ zque eft
multiplex ipfius f,quotuplex eft reliqua g/E/ ipfius c: Hzc auté omnia fubfequés
numerorii,ad facilioré deméftrationis intelligentii adiunéta,corroborat formula.
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. @Magnitudines dacz.
Exemplumin [prima.|lccunda.] tertia. [quarta.JAbiata.[reliqua.[Ablata. [reliqua.|
dh.”

fmmerts. ab. c. dre. f. g. | g | he. L
Iz 3 8 2 9 3 6 2 |vtin prima figura.
12 | 3 8 2 6 6 4 4 |vtin fecundafigura. |
St duz itaque magnitudines:& quz {equatur reliqua. Quod fuerat oftendendum.
Oubpnpe & Redtearg g
A G 7Ehs 3 auTd Toy&uTdp Iy Adpop,ked 3 &uTd mde T IGk.
Theorema 7, Propofitio 7.

Eﬂualcs ad eandé,eandé habét rationé:& ecadem ad zquales, 7
OR O N T IV S.[Sintbinz & inuicem 2quales magnitudines a/&b,ad aliam
quandam magnitudinem relatz,vtpote c.Dico primii,a/& b/ad eandem c/eandem
habere rationem.Affumantur enim ipfarum a/& b/zqué multiplices d/& e: ipfius
autem calia vtcunque multiplex f.Cam igitur z{gué multiplex fic d/ipfius a,vt e/
ipfiusb, & per hypothefina/& b/ magnitudines fint adinuicem zquales: erit & d/
zqualis ipfi e.quz enim ciufdem vel zqualium funt zque multiplicia,zqualia funt
adinuicem,per fextam communem fententiam. A tqui fmagnitudo binas ipfius ¢/
reprafentans 2que multiplices,fibimet zqualis eft. Vt (e habet igicur d/multiplex

4 ad f,ita ¢/ad candem f: nam quz funt zqualia eivfdem

Prima theore
matis pars.

- 1 ="' fontzque multiplicia aut fubmultiplicia, per fextz aut
Bt ¢ —r {eptima communis fententiz conucrfionem.Eft autem
— a/ptima magnitudo,c/{eciida,b/tertia,& ¢/rutfumin or-

dinc quarta:funtq; d/& e/ipfarum a/& b/zque multipli-
cia,primz inquim & tertiz magnitudinis: f/porrd bis repetita,ipfius c/bis repeté-
dz,hoc eft, fecundz & quartz alia vtcung; multiplex. Przoftenfum eft infuper d/
multiplex primz ad £/ multiplex {ecundz ita f¢ habere,vt e/multiplex tertiz ad i-
pfum f/multiplex quartz.Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem, vtas ad
c,itab/ad ecandem c. Acquales igitur magnitudines a/ & b,ad eandem magnitudi-
nem c,eandem habent rationem. Aio quog;,candem magnitudinem c,ada/& bs
Pars feunda inyicem aquales magnitudines,candem verfa vice obferuarc rationem. Hoc auté
theorematls:  conuerfo licebit ordine concludere.Oftendemus enim(veluti fupra)d/& e/ muldi-
plices,fore rurfum inuicé zquales:& f/bis coaflumpta, geminas ®qué multiplices
.reprafentare non denegabitur.Et proinde d/adf/ita fe habere concludetur,vte/ad
candem fhinc per affumptum,fiue lemma quartz propofitionis huius quinti,fad
d/fe habebit,vt eadem f/ad c. Eft autem f/primz & tertiz magnitudinis,hoceft,ip-
fius c/bis repetéde zqué multiplex:d/verd & e/fecunde & quartz,vtpote ipfarum
a/& breque multiplices.Eft i§itur vt c/ad a, fic eadem c/ad b, per eandem fextam
Hemaliter. - hyjus quinti diffinitionem.@Idem quog; i conuerfa ratione, per quartz propofi-
: tionis huius quinti corollarium,leuius concludere licebit. Si quatuor enim magni-
tudines fuerint proportionales,& ¢ contra proportionales erunt. Atqui oftenfum
eft a/ad veandem habere rationem,quam b/ad eandem c: & & c6tra igitur, vt c/ad
a,ita cadem c/ad b. Acquales ergo ad candem,eandem habent rationem:& ecadem

ad zquales. Quod oportuit oftendifle. :

S Oibgnpa " Podbeate  n..
Tnp dvicwp pbBy S palop mpds 3 AuT paove Néyop ¥xd WD 3 inactlopzuod 3 burd
pig T IAwTlop,pdgove Néyoptxa Tt mpds 1o uégop. :
I ‘ Theorema 8, Propofitio 8.
Nzqualium magnitudinum maior ad eidem,maioremrationé 8
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habet, quim minor:& eadem ad minoremmaiorem rationem ha-
bet,quim ad maiorem.

O RO N T1IV S.Sint binz magnitudines inzquales,a/b/quidem maior,8& ¢/
minor: d/autem alia quzdam magnitudo. Aio primim quod asb/ad d/maioré ra-
tioné habet, quim c/ad ipfamd.~ Cim enim exhypothefi a/b/fit maior magni-
tudine c: comprehendet itag; a/b/magnitudo eandem c,& aliquam infuper magni
tudiné.Sit igitur e/b,xqualis ipfic,& a/e/refidua ciufdem magnitudinis ars.g:':;
ergo a/c/& c/bsaut inzquales,aut zquales adinuicé. Sint primil inzquales,& a‘e/
minor ipfa e/b.Sufcipiatur autem ipfius minotis a/e/vtcung; multiplex, maius ta-
men ipfa magnitudine d:ﬁt?; illud f/g. Quim maultiplex infuper eft f/g/ipfius asc,
tam multiplex detur g/hvipfius /b, & kipfius c.Sufcipiatur rurfum duplum ipfius
d,vtpote L:poftea trip%m,ﬁt’q; illud m.& deinceps ita,vno femper adiacto: quate-
nus refultet multiplex ipfius d, proximo maius ipfo k,id cft, quod inter multipli-
cia ipfius d/ per continuam fimplicis additionem confurgentia, primo incipiat ex-
cedere k:fitl; illud n/quadruplum ipfius d.Erit ergo k/multiplex,proximé minus
ipfo n:& proinde non minus ipfo m.q[His ita conﬁru&is,%l:onii zque multiplex
£ . T h, cftf/g/ipfius ae,vtg/hvipfius e/b:
; ch eft f/hvipfius a/b, per primi hu-

a_e n ,_¢  frgipfiusasc,totup

=N k., iusquinti.Sed quotuplex eft £/g/ipfius a/c,totuplex eft

L ) " kipfius c. Etf/hvigitur tam multiplex eft ipfius a/b, §
m st multiplex eft k,ipfius c. Infuper quoniam 2qué multi-
U plex eft g/hvipfius e/b,vt kripfius c:& e/b/ipfi c/per c6-

, ftructioné cft zqualis.quz auté xqualii (Unt zque mul.
tiplicia,®qualia funt adinuicem, per fextam communem {ententiam. Acqualis eft
igitur g/hvipfi k.Verim k/ipfa m/né eft minor,vti nuper oftenfum e(t:& g/bvita
cadem m/non erit minor.Porrd f/g/data eft maior ipfa d.& tota igitur £/h,binis
& nverit maior.Sunt autem d/& m-ipfi n/zquales.eft enim n/quadruplum ipfius
d, & m/triplum,vna cum ipfo d-efficiens quadruﬁlum. Er f/hvigitur ipfo n/maius
eftnam idem,zqualium eft 2que maius.Atqui f/h/& k,ipfarum a/b/& ¢,primain
- quim & tertiz magnitudinis funt 2que multiplicia:n/ verd vtcung; multiplex ip-

quotuplex igitur eft §;

Prime partls
diffe priv
ma.

Dem&firatio
ciufd€ primse
ifferentise,

fius d/fecundam & quartam magnitudinem reprafentitis.& multiplex primz ex- .

cedit multiplex fecunda:at multiplex tertiz non excedit multiplex quartz. Prima
igitur a/bsad fecundam d/maiorem rationem habet, quim tertia c/ad quartam d:
per o&tauam diffinitionem huius quinti. Quéd fia/e/fuerit maior e/b, multipli-

cetur iam ipfa e/b/minor,quatenus infurgat multiplex
£ F B iusipla d itudine:{itq; illud g/b.Quam multi.
5 j e magn =ficq; illud g/h.

lex infuper eft g/hvipfius e/b, ti multiplex accipiatur
SL—.I —— 7g/ipfius asc: & k/rurfum ipfius c.Subfumatur p‘:ztcr'
m — ca multiplex ipfius d,proximé maius ipfo £/g: fitq; rur.
" ——t {um n/quadruplum ipfius d. Haud diflimiliter oftende

_ mus,totam £/h/ipfius a/b/fore totuplicé,quotuplex cft
g/hvipfius e/b: & demum f/h/& k, ipfarum a/b/& c/zqué itidem fore multiplices.
item g/h/zquariipfik. Et quoniam n/multiplex,proximo maius eft f/g: non eft
igitur £/g,minus ipfo m.Atqui g/h/maius eft ipfo d,per conftrutionem.totum igi-
tur £/h, ipfis d/ & m/ maius eft : & maius confequenter ipfo n. Portd k/ non ex-
cedit ipfum nzeft enim k, ipfi g/h/zquale, quod tam multiplex ¢ft ipfius'minoris
¢/b,quam multiplex cft f/g/ipfius maioris a‘e. qua autem inz?*ualium funt zque
multiplicia,funt refpondenter inzqualia. Et k- igitur, minus ¢

J

Eiufdé prime
partis,differ&
tia fecunda,

Oft&fionisrev
folutio.

ipfo f/g:ls.t ipfon



Tertia eiu(ié
primz partis
differentia,

Pars fecunda
pricipalis the
orematis.

Ptima partis
oftenflo.

Pars fecunda
theorematis.
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propterea l6ge minus. Rurfum itaq; multiplex primi excedit multipex feciidi: at
multiplex tertij;nd excedit multiplex quarti.Per ipfam igitur o€taua huius quinti
diffinitionem,primum a/b,ad fecundum d/maiorem rationem habet,§ tertiti c/ad
quartum d.@Porro cimare,fuerit zqualis ipfi e/b:vtraque eritzqualis ipfic. Cu-
iuflibet itag; ipfarum trium magnitudinum,fuméda funt zqueé multiplicia,ipfo d/
¢ p maiora:fig/quidem ipfius a/e,& g/h/ipfius e/b,& k/rur

£ ¥ . ham ipfius c. qu per fextam communem fententiam,
%‘—L—'b +==  eruntadinuicézqualia.Item n/multiplex ipfius d, quod
T " illorum quolibet proximo maius exiftat. Quibus con-

i .
ftructis,oftendérur rurfum f/h/& k,ipfarum a/b/& c/fo-

m . + ;

., re zqué multiplicia:& f/h/multiplex primz magnitudi-
' nis,excedere ipfum n/multiplex fecundz:k-autem mul
tiplex tertiz,non excedere multiplex quartz.Hinc priori deductione colligemus,
asbsad d/maioré habere rationé, quim c/ad ipfam d. [Dico infuper,qudd eadem
magnitudo d,ad minorem c/maiorem rationé habet,quam ad maiorem ab. Hoc
autem ex {uprafcripto difcurfu, immutato magnitudini & zque multiplicium or.

~ dine,haud obfcuré colligemus. Ciim enim omnibus modis prazoftéfum fit,fh/ex.

cedere ipfum n,& k/ab eodé n/fuperari: & cduerfim igitur,n/excedit k, nd excedit
autéf/h.Porro n/eft multiplex ipfius d,hoceft,prima & tertiz magnitudinis:k/au-
tem multiplex fecundz,vtpote ¢,& f/h/ 2qué multiplex quarte, {cilicet a/b. Mul-
tiplex infuper primz,excedit multiplex fecundz :at multiplex tertiz non excedit
multiplex quartz. Per oftauam ergo diffinitionem huius quinti,primad-adfecun-
dam c’maioremrationem habet,quam tertia- d/ad quartam a/b. Ergo d/ad mino-
rem ¢/maiorem frationem habet, quim ad maiorem a/b.  Inzqualium igitur ma-
gnitudinum: &c-vtin theoremate.Quod oftendere oportebat.
‘ Otdpnpe 0, Pediarg 6
A s P T TAp duTdp ixovioe Nipopyi G S MiNots Biizxod €de & P &uTd Top dubp
$xd Népop,kiendive i@ aMihoe Bsip. i
Theorema o, Propofitio 9.
Vz ad eandem , eandem habent rationem, zquales inuis
cem funt: & ad quas eadem eandem habet rationem, ipfe

funt zquales.
OR ONTIVS.€Sint bine magnitudines a/&b, ad tertiam c/eandem rationé

~obtinentes. Aio qudd zqualis eft a,ipfi b. Nam fi a/& b/magnitudines,forent in-

zquales:maior ad eadem c/maiorem rationem haberet,quim minor,per primam
partem antecedentis o€tauz propofitionis huius quinti.Habetautem vtrag; ipfa-
rum a-& bseandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur as & b,
eandem,atq; diverfam rationéad eandem c:quod eft impoffibile. Aequalis eft itaq;

2, g aipfib-@Quddficadeafdemas&bseandem habuerit
' " rationem: dico rurfum, quod a/&brzquales funt adin.
uicem.Si enim forét inzquales:eadem c/adipfas /&by
magnitudines candem non haberet rationem. ad minorem enim maiorem ratio-
nem obtineret,quam ad maiorem,per fecundam partem ciufdem otauz propofi-
tionis.Supponitur autem,eadem c/ad ipfas a/& bseandem habere rationem. Eadé
1tag; magnitudo c,ad ipfas a/&b/magnitudines,eandem fimul atq; diuerfam ratio-
nem haberet. Quod videtur abfurdum. Aequalis eft igitur a/ipfi b. Quod fufcepe-
ramus oftendendum.

)-—c—t




Osbpnpe Iy Pebecie 4.
Qp 2 » &b Aoyop Exdifwp,® TOp pgove Aiyop xopyindve pulilop Bi:mes 8 3 » avd

pagorx Nyop tx@,indvo Aactlop Eip.
Theorema 10, Propofitio 1o,
10 D eandem rationem habentium, maiorem rationem has

bens, illa maior eft:ad quam autem cadem maiorem ras

tionem habet, illa minor cft.
ORONTIVS.Sint rurfum a/& b/ magnitudines ad eandem magnituding Primatheors
c/comparatxhabeitg; a/ad ¢/maiorem rationem,quim b/ad candem cDico qudd ™ B4
a,ipfa b/maior eft. Quoniam fi non fuerit maior: vel erit 2qualis ipfi b, vel cadem
minor.Acqualis porro non eft a/ipfi g:habcrét enim a/& by eandc(:_m rationem ad
b a c/magnitudinem, per primam partem feptimz ptopo- °
. ' fitionis huius quinpt?. 4 aduE:ﬁmr by, thcg : bY:n
i eft igitur a,zqualisipfi b. Haud diffimiliter oftédetur,

qudd neq; minor eft 2/ipfa b: quoniam a/magnitudo, minorem rationem haberet
ad magnitudinem,quam ipfa bsad candem c,per primarh partem oftauz propo
fitionis ciufdem quinti.habet autem a, maiorem rationem, quim b/ad eandem ¢/
per hypothefin.Haberet igitur a/ad czmaiorem & minorem rationem,quim b/ad
ipfam c. Quod non eft poffibile. Itaque a/non eft minor b: neque eidem(vti nunc
oftendimus) qualis. Ec aigitur, ipfa b/maior eft. €Quod fi eadem magnitudo Partis fecun
¢, maiorem rationem habuerit ad b/ quim ad a: dico rurfum,a/fore maiorem ipfa g:,‘“““"‘
b-Non erit enim a/ipfi b/zqualis:quonii c/ad a,candem rationem haberet qui ad
b,per fecundam parté praallegatz feptima propofitionis. Habet auté ¢,maioré ra
tioné ad 2,§ adb,ex hypothefi.qu fimul ftare non poffunt Non eft igitur a,ipfi b
zqualis. Neg; etid minor:tunc enim c/ad ipfam a/maioré rationé haberet, gad b,
per fecunda parté ipfius otauz propofitionis huius quinti. Habet auté ¢/ minoré
rationem ad a,d ad b,ex ipfa hypothefi. Haberet itag; c/minorem fimul atg; maio-
£é rationem ad a,quam ad b.quod videtur impoffibile.Igitur a/non eft minor ipa
b.oftéfum eft,quod nec cidé zqualis.Maior eft itag; rurfum a/ipfa b.  Ad ecandem
ergo rationem habenti@i:& quz fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttrafle.

Ouden T Pedkare .
1G) auleed Aiyoi of dvniyrgel &R iNois dalp of &uol.
Theorema 1t, Propoﬁtio 1. -

u Vzecidem funcezdem rationes,& adinuicem funt ezdem.
ORONTIVS. @Sinteidem rationi quz a/ad b, czdem rationes qua cad d/
&ec/ad f.Aio qudd rationes ¢ ad d/& cm% f, funt czdem adinuicem:ficut quidem
c/ad d,fic c:/:tcil f-Accipiantur enim ipfarum antecedentium a,¢, ¢, zque multiplicia
g/b/kaipfarii auté confequétium b,d,f,alia quauis zque
multiplicial,m,n. Cdm igitur ex hypothefi a/adb/can
dem habeat rationem , quam c/ad d, & ipfarum / &€, pegy o,
prima inqui & tertiz magnitudinis, fumpta fint 2que qué multiphis
multiplicia g, h,fecundz rurfum & quarta,vtpote l'gfa clum.
rum b/& d/alia itidem 2qué multiplicia }, m:agicur fi
excedit |, & h/proportionaliter excedit m, &fi zquale,
1 zquale:fi autem minus,itidem proportionalitcr minus,
per fextz diffinitionis huius quinti conuerfionem.Infu-
per quoniam per ipfam hypothefin, ficut a/ad b,ita e/ad f,& ipfarum a/i(.l?,pnma
. al’.
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videlicet & tertiz magnitudinis,fumpta funt zque multiplicia f/k,fccundz rurfum

& quarta,vtpote iplarum b/& falia vtcung; #qué multiplicia I/n. i itag; grexcedit

1,& k/proportionaliter excedit n: ctfi 2quale, zquale: fi

verd minus,itidem proportionaliter minus, percidem

) fextz diffinitionis couerfioné. Atqui przoftéfumeft, g

: fig/excedit |,excedit & h/ipfum mictfi zquale, zquale:

Refolutio des [ I | I I i autem minus,& h/proportionaliter minus eft ipfom.

méftrations. Quapropter fi h/excedit m,excedit & k-proportionali-
, I [ $2 ter ipfom n : & fi h/zquatur ipfi m,cozquatur & kripfi
hedm k ¢ £ 1 n:& i minus fuerit hv/ipfo m,& k/demum proportiona-

) liter minus eftipfon. Porrd h/& k/ipfarum /& e,prie
ma videlicet & tertiz magnitudinis data funt zqué multipliciasipfarum autem d
& f,hoc eftfecund= & quarez,alia vtcunque zque multiplicia m/& n.Eft igitur per
fextd huius quinti diffinitioné,ficut c/ad d,ita e/ad f. Quz cidemitag; funt czdem
rationes,& adinuicem funt ezdem.Quoad fucrat oftendendum.

; - eiég«;m 1% Pedbeare €.
P Ap § SmGeouw peyion lvdhoyop, Isou bg tp TBp inpspSiwp 1eo¢ ty T8p im0 ufvep JuTes
G vree ok i o, 98 Smvevame o el e, '
Theorema 12, Propofitio 12. _
~ [ fuerint quzlibet magnitudines proportionem habentes:erit
ficut vna antecedentium ad vnam confequentium,ﬁc’ omnes
antecedentes ad omnes con féqucntcs.

O RONTIVS.Sint a,b,c, & de,f/ c;uotlibct magnitudines inuicem propor-
tionales:ficut quidem asad b,ita c/ad d,ficatq; c/ad d,fic e/ad f. Aio quod quam ra-
tionem habet 27ad b, eam habent & compo%tz a/cre,ad ooniun&asl/d/ESufdpia‘-
tur enim ipfarum antecedentium a/c/e,2qué multiplicia g,h,k:& ipfard confequen-
Quatuor 22 - tjum b,d,f,alia quzuis zque multiplicia I, m,n.Cum fitigitur vta/ad b,ficcrad d, &

qué multiplis ipfarum a/& c/zque multiplicia funt g,h,ipfarum verdb,d, alia itidem zqué mul-

cium fnuicem “P €Y X 2 . N i
proportionas tiplicia l-m: ficut fe habet igitur g/adl,fich/ad ipfum m,per quartam huius quinti.

Lum, inferens Rurfum quoniam eft vt c/ad d,fic e/ ad f, & ipfarum c/& e/ zqué multiplicia funt

rading, o itis h/k,ipfarum autem d/f,alia vtcung; zque multiplicia m,n: ficut fe habet igitur by

lis adinuétio. multiplex ad ipfum m, fic k /ad i{?ﬁlm n, per candem

F quartam ipfius quinti. Vtautem {c habet h/ad m, fic g/

ad I/{e habere przoftenfum eft. Eft igitur vt g/ ad 1, fic

~ k/ad n, per antecedentem vndecimam propofitionem.

Sunt itaque g,h,k,&],m,n, multiplicia inuicem propor-

Rk I mn tonaliaficutquidemgiadlfichad m,&k ad n. Igitur

fi g/ multiplex excedit], excedit & h/ proportionaliter

1 [ ipfum m,necnd & k-ipfum n:& fi g/equaturipfil,2qui
C

«w

] ] eft&hipfi m,&ksrefpondenter 1pfi n: fi autem g/mi-

nus fuerit ipfo I, ¢ft & h/ proportionaliter minus ipfo
: .m,& k/demiiip(o n.Et proinde fi g/ multiplex excedit
Lexcedunt & g,h,k/multiplicia proportionaliter ipfal,m,n:& {i zquum eftg/ipfil,
zqualia funt & g,b,k-ipfis I, m,n:fi autem g/fit minus ipfo I, erunt & eadem gk,
eildem |, m, n, tandem zqué minora, per fccundam & quartam communem {en-
tentiam.Atqui g,h, k/ magnitudines, ipfaruma, ¢, e»magnitudinum {unt per con-
ftrutionem fingule fingularum zqué multiplices:quotuplex igitur eft vnius vna

W

12
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_ - magnitudo,hoceft g ipfius a,totuplices funt &
& | I | gh, k. L’ '2’ 2 omnes g/h/k,omni% agc/c, per pr?mi,ciufdcm
a b. da_| 3,6 & | quinti.Et proinde quotuplex eftl/ ipfius b, to-
rima, | fecunda, | tertia, | quarta. tuplices funt I/m/nvipfarum bsd/£Sunt itaque Siimaria thes
/& g/h/k,ipfartia/& a/ce,hoc eft,primae & tertiz magnitudinis 2qué multiplicia: Sremacis ofté
f/autcm/& Imvn/fecidx b/& tertiz b/d/f,zque itidé multiplicia.Et oftéum eft,gn
fi g/multiplex excedit L,excedit & g/h/k-proportionaliter ipfum I/m/n : etfizqua-
Ie,zqualc:fi verd minus,itidem proportionaliter minus. Eft igitur per fextam hu.
ius quinti diffinitionem,ficut a/ad b,fic a/c/e/compofita ad bsd/f7 compofitam:hoe
cft, ficuc vna antecedentium ad vnam confequentium, fic omnes antecedentes ad
omnes confequentes.Quod demonftrandum fufceperamus.

- Oxben 1% Peobeaie . L
Ap weBrop ne J'td-r#::mip deump Uy Aépop,xod Bimop ahs Tinmptop,mpimop § mog 4l
E'rmp peidovee MpopExhyimeg @i ptifop #eog fops @ rpGTop Mbs deuThpop péfore NS
yop efs,imp whufop we Uifop. : '

| ‘Theorema 13, Propofitio 13.
i ] prima ad fecundam eandem habueric rationem, & tertiaad

) quartam, tertia autem ad quartam maiorem rationé habeat

quam quintaad fextam:prima guoquc‘ ad fecundam maiorem ra
tionem habebit,quim quintaad fextam.

OR O N TIVS.Habeat enim’ prima magnitudo a/ad fecundam b/ eandem

rationem, quam tertia c/ad quartamd :ipfa fpon‘é: tertia c/ad eandem quartam d/

maiorem rationé habeat, quam e/quinta ad t/fextam magnitudinem. Aio quod &

a/prima magnitudo ad {ecundam b/maiorem itidem rationem habebit,quam ipfa

c/quinta ad éandem fextam f. Multiplicetur enim vtraque ipfarum a, b: fint§; ea-

rundem a,b, vtcungs mulriplicia g,h,fed g/ maius ipfo h. poteft enim a/toties mul-

tiplicari,quoufq; multiplex ipfius a-fuperet multiplex eiufdem b.Quammultiplex

infuper cft gipfius a,tam multiplex detur k/:Pﬁus o& lipfiuse. Rurfum gmul-

tiplex cft h/ipfius b,tam multiplex efto nvipfius d,& n/ipfius f. Climigitura/ad Difcurf® muls
o breandem rationé habeat,quam c/ad d,fintq; g/& k/pri- :;f:;‘,:’,:,"a;f

mz &tertiz zque multi;ﬁicia, h/ autem & mv/ fecund illationg nos

& quarcz zqué itidem multiplicia:fi g/itaque excedit h, Perduceatid.

excedit & k/ipfum m,per fextz diffinitionis huius quin-

ti cbuerfionem. Atqui g/qucrat h, per conftruétionem:

1 i . & kvigitur fuperat m.Rurfum quonii ¢/ad d/ maiorem
g km | "M carionem habet,§ e/adf, & ipfard ¢/ & ¢/ primz inquim

N , & tertiz magnitudinis,zque multiplicia &nt k,l,{ecadz

2 O 1 1 Forrb d/& quartz {7 alia vecung; 2que multiplicia m, n:
A% ¢ ¢ § fiksgicur excedit m,non excedit l/ipfum n,per conuer
S - fionem oftauz diffinitionis eiufdem quinti.Porro k(vti

ntnc oftenfum eft) excedit m: & ligitur non exceditn.Excedit autem & gripfum
h,funtq; g/& lviplarum a/& ¢,hoceft, primz & tertiz magnitudinis zqué multipli
€ia, per conftructionem:h/ rurfum & n/ipfarfi b/& f, vtpote fecundz & quartz alia
vtcunque zqué multiplicia:& g/multiplex primz excedit multiplex fecund,l/au-
tem multiplex tertiz n6 excedit /multiplex quart. prima igitur a/ad fecundam
b/maiorem rationem habet,quam ¢/tertiaad quartam f, per octauam huius quinti
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diffinitionem. Ergo fi prima ad fecundam eandem rationé habuerit: &c.vt in theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe. SR
e “Osbpupe - - udly - Ppbbarc i
- > Ap mpsmop s difdop wbp Eurdy Ixs Apop,@ Biop mes TiTaffop: 2 e aplrop ¥
L Birs p@gep B 3 Redregop F rifobils pligop tsauznizp ioop,iovpseizp haeronihaorop.
: _ Theorema 14, “Propofitio 14.
I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad
Y quarti:prima vero tertia maior fuerit,& fecunda quarta ma»
for eritietfi zqualis,2qualis: etfi minor,minor. .
O RONTIVS. Sint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,¢,d/inuicé pro-
ando bri portionales:ficut quidem a/ad b,ita czad d.fit autem primitm,a/maior ipfa edico g
Quando prls & b,ipfa d/refpondenter eft maior.Ciim enim ex hypothefi a fit maior chabebie

ma maior cft

tertia. a . __, igitur a/ad b/ maioremrationem, quim ¢/ ad eandem
b b,per octauam huius quinti.Eft autem ratio a-ad b/ ca-
¢ + ' dem,quz c/ad d,per hypothefin: & C/igitur ad d/maio-
d— rem rationem habet,quim cadem c/ad b.Ad quamau-

_ perfecundam partem decime propofitionis ipfius quinti.Minor cft itaque d, ipfa
,%‘3‘,:5‘.2}’,’}; :& bsproptereaipfa d/maior.q{ Quéd fia/ fucrit minor c:erit &b/ minor ipfads
eertia. magnitudine.Rurfum enim per eandem o@taui huius quinti, ¢/ maior, ad ipfam br

maiorem rationé habcbit,quam a/minot ad eandem b. Quam rationém porro ha~
bet a/ad b,eam{eruatex hypothefic/ad dEtc/ iiitur ad b/maiorem ration€ habet,

quamad d.Et igitur b/minor ipfa d, per ipfam decimi

Vbiprimaz, ‘ ciufdem quinti. @Porrd fi a/fuerit zqualis ipfi b:haud
Quaturtert: 2 , . diffimiliter oftendemus, b/fore zqualem ipfid. Aequa’
A les enim 2/& ¢/ ad eandem b/ eandem rationem habe-

bunt,per feptimam huius quinti{ed quam rationem ha

bet a’adb,ed rurfum habet ¢/ad d,per hypothefin.Et czigiturad vtranque br &d,.

candem obferuabit rationem. Ad quas auté éadem eandem habet rationem, ipfa
funt zquales, per nonam ipfius quinti propofitionem . Aequalis erit igitur b/ ipfi
d. Siprima igiturad fecundi eandem habuerit rationem : & qu fequuntur reki-
. qua.Quod demontftrare oportebat. ' '
) T , Oubpnpua  1s, Peobeats ite
A pipy mic bovuTws mRa@ARcfois,Top cuTdp L Nopop,AnpirTe xarTtRida
e Theorema 15, Propofitio. 15.
p Artes eodem modo multiplicium,eandem rationem habent
I~ fumptz adinuicem. :
ORONTIVS.@Sintab/&c/driplarumes& f/2qué multiplices.Aio partem
¢/ad partem f/candem rationem habere,quam a/b/multiplex ad c/d/multiplicem.
Cum enima/b/zqué multiplex fit ipfius ¢,vtc/d/ipfius f:quot igitur partes funt in
a‘bszquales ipfi ¢,tot funt & in c/d; zquales ipfi fP Sint exépli gratia iuxta numes
rii g: & diftingatur a/bvin partes 2quales ipfi ¢,fintq;a/h,h/k,& k/b:necnon & c/d/,
a h k. 1, inpartes zquales ipfif, vepoteinc/m, m/ ], & l/d. Erit
— e itagmyltitudo iplard ash,h/k, & k/b,multitudini ¢/ m,
£ g 4  m/l&l daqualis: vtraque enim zqualis ipfi numero

. lesdfunt igitur zquales adinuicé,per primam communé

tem eadem maiorem rationem habet: & illa minor <ft, .

1§

' g-Rutfum quoniam a/h, h/k,& k/bseidem e/flunt zqua-
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" fententiath. & proinde vm, & m/], I/d, funt quoque adinuicem wquales. Aequales
porrd ad eandem,vel zquales,candem habentrationcm,& cadem ad zquales: per
{eptimam huius quinti.Eft igitur vt a/h/ad om,fic h/k/ad m/1,& k/b/ad 1/d. Pro-
portionales igitur funtip{e a/h, h/k, & k/b,ipfis c/m,& mvl, I/d. Etficut igitur vna
antecedentium ad vnam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes confe-
quentes,per duodecimam ipfius quinti.Ergo ficata/hvad /m fic tota a/b/ad totam
od.zqualis porrod eft a/hvipfi ¢, & cmvipfi £E¢ ficut igitur pars e/ad parté ffic a/b/
multiplex ad.c/d’multiplicem. Partes itag; codem modo maltiplicid,candemra--
tionem habent fumpez adinuicem.Quod oftendendum fuerat.

DT etéen}zéc Sy Pedbears s
: EA p Tiorape peyiby cidMopop iy kad ofaME cidNoyop isot.
" Theorema 16,  Propofitio 16. :
16 I quatuor magnitudines proportionales fuerint : & permutas
S tim proportionales erunt. ' R
ORONTIV S.@Sint.verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, invicé pro- Permutateta
portionales:ficuta/ ad b,fic c ad f Dico quod & viciflim,hoc eft, permutatim pro. for d#m°®
portionales exiftunt:ficut quidemarad c,ficb/ad d. Accipiantur enim ipfaruma, b,
xque multiplices ¢, fip(art quog; ¢,d,aliz vtcdq; zqué multiplices g,h.Cam igitur
2qué multiplex fite/ipfius a,vef/ipfius bzerit vt a/ad b,fic e/ad f: nd partes eodem
; ‘ " modo multiplicium, eandem rationem habent fumptz
T adinuicem,per antecedentem decimamquintam propo
fitionem.Vt autemasad b,fic fe habetcrad d, per hypo-
thefin.& ficutigitur e/ad f,ficc/ad d:nd quz cidem funt
¢zdem rationes, & adinuicem funt ezdem,per vndeci-
mam huius quinti . Infuper quoniam zque multiplex
cft g/ipfius c,vehvipfius d :erit rurfum ve c/ad d,fic g/ad
. h, per eandem quindecimam huius quinti.ficut porro ¢/
ad d,fic e/ad fAe habere przoftenfum eft. & ficut igitur
, “esadf, fic g/ ad h, per ipfum vndecimam ipfius quinti.
Quatuor itag; magnitudines e,f,g,h,{unt inuicem proportionales: habétque prima
¢/ad fecundam f/eam rationem;quam tertia g/ad quart h. Si prima igitur e,fuerit
maior tertia g:& {eciida f,ipfa h/quarta maior erit: etfi zqualis,zqualis: etfi minor,
minor,per decimamquarti ciufdem quinti. Atqui ¢/& f,ipfarum a-& b,hoc eft pri-
mz & tertiz magnitudinis (de illationis ordine velim intelligas) funt 2qué multi-
plices:g/autem & h,fecundz & quartz,vtpote ipfarum c/& d’ 2zqué rurfum multi-
Fliccs. Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem, vt prima a/ad fecundamc,
ictertia b,ad quarti d. - Si quatuor igitur magnitudines proportionales fuerint:&
permutatim feu viciflim proportionales erunt.Quod erat demionftrandum. ’

xbgnpe 8 - Teime g

K, Ay ovpreipfue peyity aciarhcyop Niod Sieeblvme oidhoyop seer, - - -

B : . Tbeorg’ma R/ - PYOPQﬁtl’b 17. o o

17 SI copofitz magnitudinés proportionales fuerint:diuife quos
que proportionales erunt. e
O R O N T 1V SgSint copoficz magnitudines a/b,b/c,d/c, & e/f, inuicem pro. Biui® mtio,
portionales: ficut a/b/ad brc.fic d/e/ad e/f.Aio quod & diuifie proportionales erGit: guendid com
ﬁmtiquidcm a/c/ad wb,fic dfzad fre. Accipiantur enim iparum asc, ¢/b,d/f, & fre, mf“‘ ad dis

- ‘ L ‘
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zqué multiplices g/h, bk, l/m,& m/n. ipfirutn rurfum bre/& &1, alizftidem '-cqué‘
multiplices k/o,& n/p- His ita conftructis, quoniam g/h/& h k/ magnitudines,
' ipfarum a/c/& c¢/b/magnitudinii 2qualium numero fin-

E b 4[, ~9 gulz fingularum,per conftructioné, funt zqué multipli-
a'-_—f'—' ces:quotuplex igitur cft vna g/h/ vniusasc, totuplex cft.
L dm ﬁ,; p & tota g/k/totius a/b,per primam huius quinti.Quotu-

B ' plexautem eft g/h/ipfiusac;totuplex eft I'myipfius d/f,
per conftructioné:tam multiplex eft igitur g/k/ipfius a/b, quam multiplex eft L/mv
ipfius d/f, per vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam l/m/& mmapfarumd/f
T T & f/e/ zqualium numero fingule fingulari zqué funt multipli-

311,;§L;]_d/2;_: , ces;per iplam conftructioné:quotuplex igitur cft vnal/m/vnius

22 122 1221 drftotuplex eft tota In/ totius d ¢, per candem primam huius
quinti.Quotuplex autem eft I/nvipfius d f totuplicem oftendimus g/k/ipfius a/b:

quotuplex eft igitur gk/ipfius asb,totuplex eft I'nipfius d/e,peripfamvndecima

Tt ael tiplices. Item quonii zque multiplex eft h/k/ipfius b/evemay,

K Tim ]l n'[ ciu{dem quinti-Sunt itaq; g/k/& I/n,iparia/b/& d/c/zque mul-
—— —— —! ipfius e/fiquinta rurfum k-o,ciufdem b/e/zqué multiplex eft, vt

fexta n/p/ ciufdeme/f Et compofita igitur h/o,eiufdem b/cs zque erit multiplex,, -

ac tora m/preiufdem ¢/f,per fecundam huius quinti.Et proinde h/o/& m/p,ipard
bre/& e/f/Aunt zqué multiplices. Infuper quoniam ex hypothefi, ficut asb, ad brc,
ficdre/ade/f: & ipfarum a/b/& de,prime inquim & tertiz zqué multiplices funt
g/ k/ &L n: iplarum rurfumb- ¢ & e/ f, hoceft fecundz & quartz, zque itidem
. multiplices h/o/& m/p.Ett igitur vt g/k/ad hvo,ficl/n/ad m/p, per quartam huius
[ 2k [ Tio. [ Un. | Wg‘{ quinti. Auferantur vtrifque cdmunes h/k, & mvn:vt re-

[ ab. | brc | die | e liqua igitur g/h/ad reliquam k-o,fic I/m reliqua ad re-

: liquam n/p, per tertiam & quintam cémunem fenten-
tii.Igitur fi g/h/exceditk/o,excedit & I/m/ proportionaliter ipfam n- p:etfi zqua-
lis,xqualis:{t auté minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/h/& I/m, prima
& tertiz magnitudinis(iuxta ordincm illationis)hoc eft,ipfard a‘c/& d/f/dace funt

— i ko [im. [ wp] T multiplices:k/o/verd & n/p, iplarum cbs & fre, fe-
| & | ob. | &/ F | ¢ Cund# inquim & quartx magnitudinis 2qué itidem mul
| e ' tiplices.Prima igiturac,ad{ecundam c/b/cam rationem
habet:quam tertia d/f,ad quartam fre, per fextd huius quinti diffinicioné. Si com
poficz itaque magnitudincs proportionales fuerint,dinif quoque proportionales
crunt.Quod fufceperamus oftendendum. : : .
Oilppae 1wy Pesbeare .

Ap Rugonufine peyiy cichayop §,@ Gurbivie cidhoyop isace.

‘ Theorema 18, Propofitio 18, S
S I dinifee magnitudines proportionales fuerint:cpofitz quos

que proportionales erunt.

‘?""}!Wﬁt“‘ O RON T IV S.Sint divife magnitudinesa/c,c/b,d/f,& f7e,inuicem propor-

enlimoded tionalessficuta/c/ad o/b,fic d/f/ad fre. Aio qudd & compofitz,crunt verfa vice pro-

diuifisad con portionales:ficut quidemarb/ad bsc,ficd/e/ad e/f.Sicut enim asbrad brc,ficdres ad
tuacta. aliam quidam magnitudinem fe habere neceflum eft. Hzc autem magnitudo,fi né
fuerite/Eeritvel ipfa e/f/maior,aut cadem minor.Efto primiia-b/ad E_/c,ﬁcut dres

Primaotens & = ¢} admaioré(fi poffibile fuerit)ipfa c/frvepote ad e/g. Erit

fionis diffes g £, e igiturficuta/bradbrc, ficdse/ ade/ g. Sicompofitzau-

& h  temmagnitudines proportionales fucrint:diuifz quog;

18
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proportionales ¢runt,per antecedenté decimamfeptimam propofitionem.Erit ita-
TRETRRE ue ficut a/czad o/ b,fic d/g/ad gre.Sicut porroasciad /b,
| T g | ?n: er hypothefin d/f/ad fe. Ergo ficutd/ £/ ad fre, fic
Ve | ob|ge | per oy . . D
d/g/ad g/c:nam quz cidem funt ezdem rationes, adinui-
cem funt ezdem,per vndecimam huius quinti.Quatuor itaque magnitudines d/f,
fre,d/g,atq; ge.funt inuicem proportionales,& prima d/f,maior cft tertia d g fe-
cunda igitur fre,maior erit quarta g-e,per decimamquartam eiufdem quinti.A tqui
f/e,minor cft ipfa g/e,per hypothefin.Erit itaque f/¢,minor fimul & maior eadem
B, . ¢ L, b ‘g/c/magnitudinc .quod cft impoffibile Non eftigitur
4 £ ., e ficutabradbrc,ficd/esad maiorem ipfa eA.QAiorur. ¢ ccundapars
g h fum,quéd neque ad minorem ipfa e/f:vtpote e/h.Con- fiue differens
dudemus enim iteril ex decimafeptima & vndecima huius quinti, fore ficut d/f7 Ha-
TF T o Tk | 2dFeficdh,adhe:verobique enim ficutasc’ad o/b. Et
7e. [ ob. | hre| quoniam prima d/f,mmor.cft tertia Q/h;crnt rorfum per
ipfam decimamquartam ciufdem quinti,fecunda f/e,mi-
nor quarta h-e.Supponitur auté maior:quz fimul ftare non poffunt. Non eft ergo
ficut a/b/ad brc/fic d/e/ad minoré e/f.patuit qudd neqsad maiorem.Etficut igitur
abradbreficdeadiplamers. Itaque fi divile magnitudines proportionales fue
rint:compofitz quog; proportionales erunt. Quod oftendere fuerat operapretid.

Osdprpax 16, Pedteais 0.
Ap ¥ & Bhop m€hs IopyBuTws poutpidar 2€he dpoutpibipyig * Noimpnths +Aoimdp tso,
g Shop g Ehop. :
Theorema 19, Propofitio 19.

19 I fuerit ficut totum ad totum, fic ablatum ad ablatum:& reli-

quum ad reliquum,eritficut totum ad totum.
ORONT 1YV S. Sit inquim totil a/b’ad totl c/d, velut ablati a/e/ ad ablath
of. Aioreliquum e/bsad reliquii f/d,fore ficutidem totii a/b/ad idem totum /d.
Clim enim it velut a/b/ad c/d,fic ase/ad c/f, per hypothefin: erit per decimam-

Afextamhuius quinti, & per- .5 cd.  ae, of @

A . ¢ k. mutatim ficut a/ b/ compo-
€k . d  finadase, fice d/compo w
: fitaad o/f. Cam autem com- ‘ )
pofitz magnitudines proportionales funt, & diuifz quoque funt proportionalcs,
per decimamfeptimam huius quinti propofitionem. e eb.  of  £d.
Et ficut igitur a/e/ad e/b, fic c/f/ad £/d. & permutatim
rurfum,pet eandem decimamfextam huius quinti, fi-
Tota  Ablata. Reliqua. €Ut 3/¢/ ablata,ad ablati /A,
ab.cd.  ame.cf. ebfd. ficreliquae/brad reliquam f/d. Sicut porrd ablata ases
ad ablatam c/f fictotum a/b/ad totum c/d,per hypothe
fin. Reliquum igitur ¢/bs ad reliquunrf/d, {e habet ve
totum a/%/ad totum c/d,per vndecimam eiufdem quin

ti. Si fuerit ergo ficut totum ad totum : &c. vt in theoremate. Quod expedicbat
demonttrare.

. Lemma fiue afJumptum. .
@Et quoniam erat ex hypothefi,vta/b/ad c/d ficaserad o fis permutatim deinde
b od. b fd Vtabadaseficc/d/ad of Nunc porrd oftenfum eft,g

w ficuta/bsadc/d,fice/brad f/d.& permutatim itaque ror
fum,vtabsad e/b, fic/,dvad £/d, per fzpius allégatam
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decimamfext huius quinti.Fit igitur vt ficuta/b/ad as¢, ficrd/ad e/f: atq; rurfam
velutidem a/brad e/b,ficidem ¢/d/ad £/d. Corollarium.

Comuerfiorss Q[Et proinde cSucrfio rationis, hoc eft,acceptio antecedétis ad exceflum quo ante
tlonis. . cedens ipfum excedit confequens,fit manifefta.
Oubenpa Ky Polbsare . -
Ap § Biee peyiony wod &Max dumi 16 b @AR00s cindwo Aaplarbpem, wazt of & dvr
Noyey i’ Tow & 7 meBaop ¥ apics piigop fy kod 78 rimeprop F Us pdigopisan, uhp
Yoop, loopyxp INaorop,{Naorop.

Theorema 20, Propofitio zo.
S I fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem 2quales numero,
binatim fumptz,& in eadem ratione,ex zqualiautem prima
tertia maior fuerit:& quarta fexta maior erit:etfizqualis,zqua=
lis:edi minor, minor.

Eqamnto O R ONTIV S. {Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfum aliz tres dve/f, cum

nérefpicietia duabus ordinatim fumptis in eadé ratione: vtpote,ficuta‘ad b,fic d/ad e,ficutitem
Inardinatis. b/adc,fic e/ad £ Aio quod fi a/fuerit maior ipfa c,erit ex zquali d/maior ipfa fietfi
Prica differe £qualis,zqualis:fi auté minor,itidem minor. Sit primim a,maior ipfa c.Et quo-
da. . nid eft ficut brad ¢, fic e/ad fierit & 3 conuerfa ratione,ficutc/ad b,fic gad ¢,per co-
T rollariii quartz huius quinti.veridc/minorefta, per hy-
thefin,& bralia quzdam magnitudohabet igitura/ad
/maiorem rationem,quam c/ad candem bg:cr rimam
parté octauz huius quinti. Sicut porrd ¢ adb, ficf/ad e
& avigitur ad b/maiorem rationem habet,quim frad e.
Sicut rurfum a/ad b,fic d/ad ¢,per hypothefin: & d- igi-
[ [ tur ad ¢/ maiorem rationem habet, quim f/ad ipam e.
cecde " Ad eandem autem rationé habentium, maiorem ratio.
‘l@ @ gcm habensilla maior eft,per dcci{tpamripﬁus q'uint:;Et
/igitur,ipfa f'maior eft. € Quéd i a/ fit zqualis ipfi ¢
m“ it erit & d/zqualis ‘ipﬁ f.habcbt;gnt cm'lr’n as&c/ad candcr%ﬁf candem ra?ioncmi,) er
primam partem {eptimz huius quinti.Et quoniam cft ficut a/ad b,fic d/ad e,fictitqs
crad b,fic f/ad ipfam e:habebunt quog; d/& f/ eandem rationemad ipfam e. Quz
autem ad eandem candem habent rationem,zquales adinuicem funt, per primam
Tertia diffes Partem nonz i&ﬁus quinti. Aequalis eft igitur d,ipfi f.qCHaud diffimilitet oftéde-
rentia. tur,qudd fia/ fuerit minor ipfa c: erit confequenter d/ minor ipfaf. T'uncenim ¢/
ad b/ maiorem rationem habebit,quim a‘ad ipfam b,per eandem o¢tauam huius
quinti.Eftauté vt a/ad b,fic d/ad ¢,per hypothefin:ficitqsc/ad b,fic fad e/fe habere
przoftenfum cft. Et proinde f’ad e/maiorem rationem habebit, quam d/ad ipfam
c.Hinc rurfum per primam partem decima ciufdem quinti,f/ipfa d/maior erit: &
d/propterea ipfa f/minor. Itag; fi fuerint tres magnitudines, & aliz eifdé zquales
numero:¥ qua fequuntur reliqua. Quod oportuit demonttraffe. :
ox uey  Deibolg ke

Ap § pim peodenynod ;7:« &umis 1Ge » @Ai0s aUvduo Aapfoardpene, Kok ip 75 dvrd
Ehb@,?_" I Temegacy puSion v Bp i chaehoyio,d Tos § 3 mpSop ¥ BiTs palop i T

wprop T8 Ui p&Qop tsou: kikp lovp,lavp,kép ihaarop,ihaorop.

Theorema 21, Propofitio 1.

20

S I fuerint tres magnitudines, & aliz eifdem 2quales numero, ,,

binatim fumptz,& in eadem racione,fuerit autem perturbata
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cari proportiozex zquali verd prima tertia maior fuerit, & quar-
ta fexta maior erit: etfi zqualis,zqualis: etfi minor,minor.

ORO NTI V S.Sint tres magnitudines a,b,c, & rurfumaliz tres d, e, fcum Zqui ratios
duabus perturbatim in eadem ratione coaffumptis: vepote, ficutasadb, fic c/ad f, ,':i",',f‘;‘:'ft'u’:
ficieq; brad c,ficd/ad e.Dico quod fi a/fuerit maior c,erit ex 2quali d/maior fetfi batis.
zqualis,zqualis: etfi minor,minor.Sit primiim a/maior ciam recipio probandum, Quando pris
quod d/fit maior f. Et quonii eft ficut b/ad c,ficd/ad e,per hypothefin:eritd con. ma maior cf
uctfa ratione,vt c/ad b,fic e/ad d;per quartz huius quinti corollariG.Rurfum quo- ferca.
1 ‘niam a/maior eft c,& bsalia quzdam magnitudo: habet
igitur a/ ad b/maiorem rationem,quam c/ad eandem b,
per primam partem octauz huius quinti.Sicut potro as
ad b,ficexhypothefi e/ad f: ficitq; c/ad b, fic e/ad d (vti
nuncoften{um eft).& e/propterea ad fmaiorem rationé
habet,q ad d. Ad qui auté eadem magnitudo maioré ra-
i tioné habet, & illa minor eft: per fecundi parté decimz
I 11 1 ipfius quinti.Eft igitur f,ipfa d’minor:& d/proptereama
L4 : ior £.qC Haud diffimiliter fi a/fuerit zqualis ipfi c: often. Vbiprima &
detur & d/zqualis ipi £Nam a/&c; ad eandem brean, 4%
dem rationé habebiit: per prima partem feptima huius
quinti.Et quonii eft ficut a/ad b,fic ¢/ ad f, ficdtq; c/ad b,fic ¢7ad d: & e igiturad
vtrang; d/& f/cidem rationé habebit.Ad quas auté cadem eandemyhabet rationg,
ipf funt zquales:per fecundam partem nonz ipfius quinti. Acqualis erit igitur d,
ipfi £ Item fi a/fuericminor ¢: dico tandem, @ & d/minor eritf. Tunc enimc/ad Quando pris
b.maiorem rationé habebit,quim a‘ad eandem b:per candemi o€taui huius quin- reniy. ot
ti-Et chm fit velut ad b,fic e/ad d,ficdtq; a/adb,fic e/ad f (velutifupri deductum
eft) habebit confequenter ¢/ad d/maioré rationem,g c/ad f.Ad quam auté ecademy
maiorem rationem habet,& illa minor eft:per fecundam partem decimz ciufdem
quinti.Eftitaq; dipfa f/minor. Ergo fi fuerint tres magnitudines:&c.vt in theore-
mate.Quod oftendendum fuerat. ‘ | S
. _ - Oedpnpn kb, Pebbeaic - xf.
EAp § Smoleout pegion 1 &R Geuoic o 3 wAFhos ovvdtue apfoord iy of T auTE
Abpo i N Tow tpTed) T Noye tsox.
Theorema 22, Propofitio. 22. _
S I fuerint quzlibet magnitudines, & alig eifdem 2quales nume
ro, binatim fumptz in cadem ratione : & ex zquali in cadem
ratione erunt, : - |
OR O N T IV S.Sint vetbi gratia tres magnitudines a,b,c,&aliz cifdem nu- £qua ratio
mero zquales d,e,f,cum duabus ordinatim famptis in eadem ratione:vtpote,ficut in ordinatis.
a/ad b fic d/ad e,flicut auté bsad c,ficesad f.Dico qudd extremz veriufque ordinis
magnitudines, ex zquali in eadem ratione eruntficut quidé a/ad c,ficdad f. Acci-
piantur enim ipfarum a,d/zqueé multiplices g,h: ipfarii verob,e,aliz itidem zqueé
multiplices k,}: ipfarii denig;,f,vtcung; etiam multiplices m,n. Cim ficigitur ve
a/ad bfic d/ad e:& ipfarum a,d,hoc eft primz & tertiz,2qué multiplices fintg,h:fe-
cidz autem & quarte,vtpote ipfari b,e,aliz itidem 2zque multiplices k,L.Eft igitur
ficut g/ multiplex ad k/maltiplicé, fic h-ad I: per quartam huius quinti.Et proinde
erit,vt k/ad m,fic l-ad n:eft-enim ex hypothefi,vt brad ¢, fic c/ad f,& ipfarumb, ¢,z
qué multiplices k,Lipfari auté c,f, 2qué rurfum multiplices m,n,per coftructioné.
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Suntergogk,mtres magnitudines,& h,1,n,aliz ci(dem numero zquales,cum du-
abus ordinatim fomptis incadem ratione:ficut quidem g/ad k,fich/ad l,ficdtqg; kv
ad m, ficl/ad n. Si g/itag; fuerit maior ipfa m,& ex zquali hvipfan/maior erit:etfl
zqualis,zqualis:etfi minor,minor,per huius quinti vi

gefimam.Atqui g,h,ipfariia,d, hoceft primz & tertiz

[ magnitudinis(quoad llationis ordiné)datz funt zqué

L I _ multiplices:m,n/auté fecundz & quarta,vtpoteipfard

Lb s e &frzqueitidé multiplices.Eft i§itur pet fexed huiufce
~—~  quinadiffinitioné,vt primaa/ad fecundi cffic d/tertia

ﬁ\m h ad quartam f.Qlldem quog; licebit oftendere,vbiplu-
res tribus in vtrog; magnitudin@i extiterint ordine. V't-
ote fi fuerint quatuor a, b,c,d, & aliz quatuor ¢,f,g,h:
militer oftendemus cum tribus primis magnitudni.
busa,b,c,& ¢,f,g,fore velutasad ¢ fice/ad g.Et rurfum
cum tribus fuccedentibus (fecunda vtrobique prater-.
|| miffa,& coaffumpta quarta)vepotea,c,d, & e,g,h,con-
L cludemus veluti fupra,fore vtasad d,ficead h. Etde-
inceps quantumlibet, pro vtriufque ordinis multitudine. Si fuerint ergo qualibee

magnitudines,& aliz eifdé zquales numéro:& quz fe- —abod. T

quuntur reliqua.Quod oftendendum propofiseramus.! - N

i

e Oubpnpe  xy,  Dpittarg k.
Ap ¥ Bioe pupiny© &R bvmig i@ > WAT0g Gebduo AaepParvi iy of & T3 Niyg,
§ A4 Terooparypiit vy i evhoyie, kol O o3 of o avled Aépe tseute

Theorema 23, Propofitio 23.

SI fuerint tres magnitudines, aliz'que eifdem zquales numes »;
) ro, binatim fumptz in eadem ratione, fuerit aucem perturs
bata carum proportio:& ex zquali in eadem ratione erunt. ‘
O RONTIV S.Sint tres magnitudines a,b,c,& aliz cifdem numero xquales
d,¢;f, cum duabus in cadem ratione perturbatim coaffumptis:ficut quidem a/ad b,

fic e/ ad f, ficdtque b/ ad , fic d/ad e. Aiio forc ex zqua
ratione,ficut a/ad ¢, ficd/ad f.  Affumantur enimipfa-

1 rum a,b,d,zque multiplices g,h,k:ipfarum porré cye,f,

;  alizitidem zqueé multiplices],m,n. Cimergog,h,ip-

I + faruma,b,fint per conftrutionem zqu* multiplices, &

atb d ¢ § partescodem modomultiplicid eandem habeit ratio-
~—

nem {umptzadinuicem,per quindecimam huius quin-
& h ) p—n\“ ti:cft igitur vta/ad b fic g/ad hficut auté a/ad b,fic e
ad f,per hypothefin:& ficut igitur g/ad h,fic e/ad fper

vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam m,n, ipfa-
rum c,f,funt zqué multiplices:erit rurfum per candem
quindecimam huius quinti,vt e/ad f, fic m/ad n. Sicut

I 1 | porrdecadfficg adqh, {e habere monftratum eft: &
ficut itaque g/ad h, fic m-ad n, per ipfam vndecimam
ciufdem quinti. Infuper quoniam eft ficut b ad ¢ fic
‘ d/ad ¢,per hypothefin,& ipfarG b,d fumptz funt 2qué
multiplices b,k : ipfarii vero c,c,aliz iticﬁ:mzqué mul-
tiplices I, m.Eft igitur vt b/ multiplex;ad I multiplicé,
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fic k/ad m, per quartam huius quinti propofitionem. O ftenfum eft autem, quod
ficut g/ad h,fic m/ad n.Sunt itaque g,h,L,tres magnitudines,& k,m,n, aliz cifdem
zquales numero,cum duabus in eadem ratione perturbatim coaffumptis:ficue qui-
dem g/ad h,fic m/adn,ficut rurfum bradl, fic k/ad m.Ergo fi g/fuerit maior |, erit
ex zquali k/maior n:& fi zqualis,zqualisfi autem minor,itidem minor, per vige-
fimamprimam huius quinti. Porrd g,k/funt zqué multiplices ipfarum a,d,primz
& tertiz magnitudinis ( feruato illationis ordine) I’ autem & n/ fecundz & quar.
tz,hoc eftipfarum c,f7zque rurfum multiplices,per conftruétionem. Eft igitur ve
prima a/ad fecundam c,fic tertia d/ad quartam f: per fextam ciufdem quinti diffi.
nitionem.Si fuerint igitur tres magnitudines,alizg; cifdem zquales:&c.vt in theo-
remate.Quod oportuit oftendiffe.
Ocbpnpx  xdY Pedecore  xd,

Ap mpBTop 2s Sedrigop Top luTop Ixy Nyop,xad Birop 2€os TiTpmop, Ixy 3 @ mip-

ffop nede fedrrgop Tp durby Mpop, Kok rop mss TiTpTop, KA G Tibip MpGIp &
wipiop 2 dubrigop,Tdp byTdp i Apop,tod TpiTop el T aog TiTapTp.

Theorema 24, Propofitio 24.

24 ] primum ad fecundum eandem habuerit rationem, & ters
S tium ad quartum, habuerit autem & quintum ad fecundum
eandem rationem & fextum ad quartum:& compofita primiim
& quintum ad fecandum eandem habebunt rationem, & tertium
& fextum ad quartum. .

O R O N T 1V S.€Habeat primiim a/b/ad fecundi c/eandem rationem,quam
tertium d/e/ad quartum fiquintum rurfus b/grad fecundum c,candem quog; ratio

nem habeat,quam fextum e/h/adipfum f/quartum.Aio,quod & compofita primd
& quintuma/ g, candem rationem habebitad idem fe-

a b curidum c,quam tertium & fextum d/h/ad idem quar.
4 p tumf Cumenim fic ex hypothefi,ve b/g/ad fice/ty
— —"  ad £& 4 conuerfa itaq; ratione, erit vt ad brg,fic £/ ad

¢/h,per corollarifi quartz huius quinti. Praterea quo-
niam ex ipfa hypothefi,eft ficur a/b/ad c,fic d/e/ad fficut rurfom - ad b/g, ficf/ad
c/h.Et ex zqualiigitur,ficata/brad b/g,ficd/esad e/h : per vigefimifecidam huius
uinti. Diuifz itag; magnitudines a/ b,b/g, d/e,& e/h,
sbebg et el fune proportionales.Etcompofitz igitur,per decimam
otauam ipfius quinti,proportionales erunt: vea/ g/ ad
brgficdhade/h Receptum eftaute,ficut brg/ad o fice/hvadf Evex zquaE igi-
D ThEeE ‘tur,pcr candem vigefimamfecundam quindi, ficut a/g/

\,5 ad ¢,fic d’hvad f. Ergo fi primum ad fecundum candem
‘ habuerit rationem , & tertium ad quartum : & quz fe-
quuntur reliqua.Quod expedicbat demonftrare.

' ecégu}m ) redlsoe e, :
EAp Bgarxea A0 cdahopep i, T8 piyisop kod T8 ENdexisop  Rde T5p NorwSp pege-
w 051p.

Theorema 25, Propofitio 2.
25 I quatuor magnitudines proportionales fuerine, maxima &
: ;mlmma reliquis maiores erunt.
myj.
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O RONTI1V S. €Sint quatuor ciufdem gencris magnitudines asb, cvdve, & f,
inuicem proportionales, ﬁql;ﬂuidcm ab/ad ¢d, fic e/ad ffitg; a/b/omnium ma-
xima,f/veré minima.Dico quod a/b/& f; reliquis ¢/d/& e/funt maiores. Quoniam
enim a/b/omnium quatuor fupponitur maxima:maior eft igitur a/b,ipfa c/magni-
tudine.A maiori itag; a/b,fecetur zqualis ipfi e/minori,

Lo w—F—b pertertiam primisfitg;a/g.Rurfi if eft veads
g;a/g-Rurfum, quonii eft vta/bs

ff_.“"J_""J# f; c/d,fic e/ad f,prima autem a/b,maior eft tertia ¢: &
£ fecunda igitur c/d,ipfa f/quarta maior erit,per decimi-

T quartam huius quinti.A maiori rurfum c/d,fecetur ipfi
f/z?ualis, per eandem tertiam primisfit'que c/h.Clim igitur fic vt a/bsad c/dfices
ad f,& zqualis fita/g/ipfi ¢,& c/hvipfi £: eft igitur ve a/El/ad csd, ficasg/ad c/h,hoc
cft, ficut totum a/b/ ad totum ¢ d, fic ablatum a/gs ad ablatum c/h. Et reliquum
itaque g/b/ad reliquum h/d erit ficut totum a/b/ad totum ¢/d:per decimamnonam
_ipfius quinti.Prima autemasb/maior eft tertia c/d:& fecunda itaque g/b,maior erit
quarta h/d, per ipfam decimamquartam ciufdem quinti. Porro a/ g/ 2qualis
eft ipfi e: & ¢/ hv ipfi f, per conftructionem. Binz igitut a/ g/ & f, duabus
c'h/ &ve, funt per fecundam communem fententiam 2quales.Si au-
tem inzqualia zqualibus adiungantur,omnia eruntinzqualia:
per quartam communem fentétiam.Et quoniam ipfis a/g/
& f7additur g/ b, ipfis autem ¢/ h & e/additur h/d,
- &maior eft g/bripfa h/ d:maiores ergo funt
a/b/maxima & f/minima,reliquis c/d/
- & ¢/ magnitudinibus. Quod re-
ceperamus oftendendum.
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Oronty Finet D lghinatis, Re-

- GII MATHEMATICARVM PROFESSO-

ris,In Sextum elementorum Eucdlidis,Demonftrationes.
EYKAEIAOY $TOIXEION EKTON.
_‘ . ' ogot & : ,
O Moix oxipame whiypapua Bip3G: wis 7% puvice Uxd kamd pinpykod w's aR wle
1@ puwvins @A pis, drchayop. ' »
: : @ Diffinitiones 5. -
3} Imiles figure funt,quz & angulos zquales habét
¥ ad vnum, & que circaangulos zquales funtlates
raproportionalia. :
Vitpote,fi fuerint bina triangula a/b/c,& dre/fiinuicem 2quian

la:ﬁxcritqueangulus qui ad &/ zqualis angulo qui ad d, & qui ad bv
e s ) cft angulus ciquiade,at?ueisquiad '

c/angulo qui ad frrefpSdenter 2qualis. fitque infuper vtasby
latus ad brc,fic d/e/a(F:/f:vtq; b/csad ¢/a, fic e/fiad gcd atque
demum ficut vasad arb, fic f/d/ad dre. Huiufcemodi nanque
- triangula, fimilia nuncupamus: etiam fi fuerint inzqualia. <

!['A%mwm%m s oxdipard Vsip 5 Smep inarige P oxapdTop indpvoirs kol Ladufyor Aé
o1 00p. ’

2 Reciprocz autem figure funt, quando in vtraq; figuraantecedés

" tes & confequentes termini rationales fuerint.
De redtilineis videtur intelligere figuris . quemadmoddm :

fi duorum te@ilineorum & zquiangulorum a bre & d/bre, d
anguld qui fub a/b/8 bre,ei qui fub d/b/& brescGtinetur gqua
lem habétium:fuerit ficut latus asb/ad latus brd,fic latus ev by
ad latus bsc:aut ficut asb/ad bre,fic d/brad bsc. Tali nangs mo»
do fit antecedentium & confequentium terminorum,hoc eft —le
comparatorum adinuicem laterfi,quz circum zquales angus
los,reflexa proportio,reciprocdve rationum fimilitudo:dictis 'c
etirque eiufcemodi figura,cdm adinuicem comparantur,reciprocz.
€Axpop kerd pioop NoyopiviEa Tipiddon NaTou Swep § o i 0\ mRde D pdop Tuipeydvrwg
7 pigop Atis 3 tAaarop.

3 Perextremam & mediam rationé,re@a lineadiuidi dicitur: quda

do fuerit ficut tota ad maius fegmentum,fic maiusad minus.
Vtpote, fi data reta linea a/bs diuidatur in pun&lo c: fues 5 ¢ B,

ritque vt tota a/b/ad fegmentum maius b/c,fic idem fegmen ' '

tum brc,ad reliquum ca.

Qx| @- 5i,mivog oxhpatoc i s alig noguolic ud} Thir Pkarp kdkbG- dyoufin.
4 Altitudo eft, vniufcuiufque figurza vertice ad bafin perpendicus
laris deducta.

m.ij.
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Exempli gratia,trianguli a/ b/ ¢/ altitudo erit &/ d/ rea lis e
nea, ab a/ vertice ad bafin bres pcg:\dicularim- incidens. Et ‘
hexagoni e/f/g/altitudinem oftendet perpendicularis e/h,que ,
N

ab e/vertice, in bafin frg/deducitur. -

O DECrymiGn mds. L . -
Ratio ex duabus rationibus, autex pluribus céftare dicitur : quis
do rationi quititates multiplicatz,aliquam efficiunt quaritatem.
Expreflimus diffinitione tertia libri quinti,quidnd ration& adpellemus: quot infuper ras
tionii fuerint fpecies fiue differentiz,ateg fingula in vaiuerfum comprehenfa rationd difcrie
mina.Nunc porrd diffinit Euclides,quoni modo ratio ex rationibus c5poni,feu conftare di
catur.Ea nang ratio ex rationibus conftat,fiue céponitur:quarii quantitates inuicé multipli
catz illam efficere vidétur. De ea rationis cSpofitione,feu rationalium terminorii illatione,
hic minime velim intelligas:quam decimaquartalibri quinti diffinitione, cSpofitam ratios
nem adpellauimus:acceptionem videlicet antecedentis cum confequente,ficut vnius,ad ips
fum confequens. Aliud fiquidem eft,rationé ex rationibus cGponere:aliud verd in propors
tionibus,a diuifis rationum terminis ad coniunétos fiue compofitos, rationum fubinferse
fimilitudinem. @At igitur Euclides,rationem ex binis aut pluribus rationibus componi,fis
ue conftare:cdm datarii rationum quantitates fuerint adinuic& multiplicatz,& aliam quams
piam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas,rationem exprimit, qua ex datis
rationibus procreatur.Fit autem huiufcemodi quatitatum multiplicatio,inter guarum tans
tummodbd rationum quantitates. Nam vbi plures fefe obtulerint rationes:ea in primis col
ligatur ratio,quz ex multiplicatione duarum primarum quantitatii generatur.Ex hac pofts
modum ratione & fequente tértia,alia ratio procreanda eft. Hinc rurfum, per quantitat
huiufce rationis & fuccedentis quartz multiplicationem,confurgés ratio tandem cliciatur.
1dque deinceps,pro datarum rationum multitudine:fiue datz rationes eiufdem,at diverfie
fuerint fpeciei,& fub continua aut difcontinua,ordinatdve feu perturbata proportione con
ftitutz. Adde qudd hzc intelligenda funt de rationibus omnino maioris, vel omnino mis
noris inzqualitatis. Nam fi vna propofitarum rationum foret maioris, altera verd minoris
cﬁfﬁniﬁone libri quinti) tunc quantitas maioris , per quans
titatem minoris veniret diuidenda : refultans enim quantitas , procreatam inde rationem
oftendet . @Quantitates autem rationum hicvocat Eudlides , non eas quz fub datis contis
nentur rationibus : fed numeros, 2 quibus rationes ipf denominantur. Vt duo, & quibus
dupla : tria, 3 quibus tripla:& quatuor,vnde quadrupla ratio in multiplicibus exprimitur.
Aut in fuperparticularibus vnum & dimidium,a quo fefqualtera: vaum & tertium , 3 quo
fefquitertia : vnum infuper & quartum , vnde fefquiquarta ratio nomenclaturam accpit.
Item ynum & duo_tertia , vnde rationem f{uperbipartientem tertias : atque voum & tria
quarta, ex quibus fupertripartientem quartas in fupe?particntibus adpellamus. Haud alies
num habeto iudicium , de rationibus ex multiplici & {uperparticulari ratione, aut ex muls
tiplici & fuperpartiente compofitis: & datis quibufcunque fingularum quing rationalium
{pecierum differentijs. -
€ESTO, LVCIDIORIS INTELLIGENTIAE GRATIA, DA
tain exemplum ratio multiplex,ipfius inquam a/ad bsdupla:ponaniircginter a/& b,alia quaee
da magnitudo c,fubfefquitertia ipfius a,& fefqualtera ipfius
b. Aio rationem a/ad b, componi fiue conftare,ex ratione a/
ad ¢,& ratione ad b.Nam fi quantitas rationis a/ad mon
te vnum & tertium , per rationis quantitatem ipfius czad b, .
vnum inquam & dimidium multiplicetur:prouenient duo,a
quibus dupla ratio(qua habet a/ad b)nominatur. Clim enim
omagnitudo ad /magnitudinem fit {fubfe{quitertia,ad braus
tem {efqualtera: qualium igitur partium ceft trium, talium
neceflum eft a/fore quatuor, & byduarii fimilium. Habet igis
tur /ad b/rationem,quam quatuor ad duo:& proinde duplam,ex fefquitertia ipfius vad c,
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fultantem. €@Si¢ rurfum in maiorem expreflionem,inter ¢/&

byalia quacdam magnitudo d,fubtripla ipfius c,ipfius autem b/fubdupla. Aio quog rationé
4 o

a/ad b, ¢x rationibus 2/ad ¢, & c/ad d,atque d/ad bicongare.
Duco enim vnum & tertiii rationis &/ ad ¢/ denominatorem,
in tria denominatorem triplz, quz eft ¢/ad d: fiene qfatuor, .
oftédentia a/ad d/quadruplam obtinere rationem.Et quonii
d/ad by ratio minoris eft inzqualitatis, nempe fubdupla: dis
uidam quatuor, a quibus nominatur quadrupla, per duo ips
fius fubdupla denominatorem: prouenient enim duo,dupli
(quz eft ipfius 2/ad b)rationem denominantia.Nam cam d;
fubduplum fit ipfius b,& fubtriplum ipfius c:qualium igitue

d/eft vnum, tatium breft duorum,& c/trium fimilium. Item quoniam a/ad ¢eft fefquitertiii:
alium propterea-¢ eft trium, 2/erit quatuor.Sed qualium c/eft trium,b/duorum effe des

Gom eft:

m itag breft duorum,a/quatuor erit fimilium,Quatuor rurfum ad duo,

rationem habent duplam,qualem /ad brobtinere fuppofuimus.€Sed demus exemplum in

ratione fuperparticulari: {itq a/ad bfefqualtera, ad vautem
fefquiquinta,& c/ad b/fefquiquarta. Dico rationem fefquals
teram , ex {efquiquarta & fefquiquinta refultare. Si nanque
multiplicaueris vnum & quartum,per vnii & quintum:pros
uenict vnum & dimidium,a quibus fefqualtera ratio denomi
natur. Ciim enim ¢/fubfefquiquintum Gt ipfius 2,& fefquis

uartd ipfius b: qualidi ergo partii c/eft quing, talium averit
{ex,& b/quatuor fimilifi. habent autem fex ad quatuor,veluti
a/ad bsrationem fefqualteram €Qudd fi c/magnitudo fuerit
ipfius a/fefquitertia, & dupla ipfius b,vt in feciida figura:né
multiplicabis voum & tertium fubfefquitertiz(quz eft a/ad
c)denominatorem, per duo,a quibus dupla ratio ipfius ¢/ ad
brdenominatur.Diuides itaque duo,per vnii & tertium:pros
pterea qudd asad ¢/ratio minoris fit inzqualitatis. Vnum igis
tur & tertium efficiunt quatuor tertia:duo autem, tertia fex.
Diuide itaque fex per quatuor : proueniet vnum & dimidis
um,fefqualter rationis (quz eft a/ad b) denominacor.Nam
ctim ¢ ad  fit fefquitertium, ad b/ autem duplum:qualium

_proinde partium c/eft quatuor, talium a/eft trium, & bsduas

rum fimilium.Ratio igitur 2/ad b,eft vt tria ad duo,quaz fefs
qualtera nuncupatur. @dem in fuperpartiente ratione tandé
obferuari videbis . Sit enim 2/ ad b/ fuperbipartiens tertias:
& inter ¥& brincidat ¢, fubfefquiquartum ipfius a,& fefquis
tertium ipfius b.Dico iam rationé a/ad b,componi ex ratios
ne a/ad ufeflquiquarta,& fefquitertia ipfius c/ad b. Multiplis
cetur enim vnum & quarturm, per vaum & tertium:fiet vaii
& duo tertia,vnde {uperbipartiés tertias (qua eft ipfius a/ad
b)denominatur. Oportet enim propter rationum hypothes

es, qualium partium ¢ fuerit quatuor, talium b/fore trium,
& /quinque fimilium. Quinque porrd ad tria, eam fetuant
rationé, quam a/ad b:népe fuperbipartiétem tertias.€Quodd
fi inter /& crinciderit magnitudo :,fefquiquinta ipfius a, &

Exemplii vbi
tres rationes
(quarum vna
minoris eftins
zqualitatis)
candem cSpo
nunt mulcipli
cem,

Oftenfio ciub
dem exé&pli.

Exemplii de
rationefupers
particulari,

Inductio.

Aliud ex&pli
{uperparticus
laris, vbi vna
rationii mino
ris eft ingqua
licatis.

Exépli declas
ratio.

Ex&plii de fus
perparticatis
cSpofitione.

Oftenfio cx¥s
pli.

Aliud fupers
pam'éril;?:x'b

ipfius /fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus 2/ ad d, & d Plum.vbivoa

ad c,atgp c/ad britidem componetur. Duco enim vnum & ter
tium rationis c/ad brdenominatorem, in vinum & dimidium
denominatoré rationis quam habet d/ad ¢ : fient duo,a quis
bus ratio d/ad b/denominatur, vtpote dupla. At quonii aad
d/ratio minoris eft inzqualicatis,népe fubfefquiquinta: diuis
dam ipfa duo per vnum & quintum, in hunc modum.vnum
&quintum ,cﬂ‘;;mt quinta fex : & duo,vertuntur in decem
m. iij.

rationii mino
riscltingquas



Siimaria ex&
plirecolle&io

" Notandum.

De fra&ionii
aftronomicas
ri comoditas
te in rationd

cSpofitionib?

Primi ex&pli
fupputatio, p
fraltiones
vulgares.

.

N

Ehfé exem
pli fupputa,

tio,p fractios
nes aftronos

tnicas.

. autem,tertiii fexagenarij numeri. Duco igitur triginta minuta,

Alius modus
cSponédi ras
tiones adinui
cem.

4

Primii exems
IG de c5pos
tione multi,

plicis.
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juinta. Diuido ergo decem per fex: prouenjunt vnum & duo tertia,a quibus ratio a/ad b
enominanda eft, quz fuperbipartiens tertias adpellatur. Idem quoque per fupesius exe
preffam partium cum rationibus datis, & rationfi cum partibus refpondentiam, deducere
‘vel facilé licebit:qualium enim partium c/fuerit quatuor,& d/fex,talium brerit trium, &
quinque fimilium. Hinc rurfum c6furgit a/ad brratio,vt quinque ad tria. @Porrd fi forfitan
in hac partium quotarum, feu fra&ionum vulgarium multiplicatione minus fueris excrcis
tatus:cofulito librii fecundii noftrz Arithmeticz pradtice. Nec volumus te latere,huiufces
modi quantitatum(a quibus datz rationes nominantur)tum expreflionem,tum etid muls
tiplicationem, per aftronomicas,hoc eft fexagenarias integrorum frattiones(quz fcrupula,
{ev minuta vocant)indifferenter abfolui pofle:de quibus libro tertio eiufdem Arithmetice
noftrz abunde tractauimus. Eft enim fexagenarius numerus, propter partifi quotarumin
eo contentarum multitudinem,omnibus rerum fuppu tationibus indifferenter adeSmodus.
€Conferamus in exemplum vtrung calculum:& primam rationis compofitionem, vbi ras
tionem a/ad brduplam,ex fefqualtera & fefquitertia cSftare monftrauimus;rurfiin examis-
nemus. Multiplico itaque vnum & dimidium,per vnum & tertiii,in hunc qui fequitur mo
dum.Duco primiim integra in fefe:fit vnum integrli. Deinde numeratorem frationis mul

 tiplicandz,in integrum multiplicantis: atque numeratorem mulciplicatis,per integr mule

tiplicandz:procreabuntur enim fractiones prioribus haud diffis \— T
miles,vtpote dimidii,& vnum tertium,qu¢ reductaad vnam fra l.>< 3
&ionem fimplicem,efficiunt quinque fexra. Tandem multiplico

fraltiones ipfas adinuicem;numeratores quidem per fefe,atque
degominatores:fiet ynum tantummodbd fextum. Compono vnii
fexm & quinque fexta:confurgunt fexta {ex,qux vnum valét
integrum priori integro adijciendum. R efultabunt itagg duo in«
tegra,a quibus propofita ratio dupla denominatur.@Verum idé . S
per aftronomica inquiramus fcrupula fiue minuta. Denominator itaque fefqualterz ratios
nis,erit vnum integrum,& triginta integri minuta: ipfius verd fefquitertiz rationis denos
minator,vnum itidem integrum & minuta viginti . Sunt enim triginta,dimidium : vigintl

A LYY
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—
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in minuta viginti:fiunt fectida fexcéta, quz diuifa per fexagin | Integra.| Minuta.| Sectida.
ta,reftituunt decé minuta.hzc fubfcribo fuo loco. Deinde muls 1 30. 0 | .
tiplico vnii integrii per ipfa viginti minuta:redeunt minutavis | __ 1 20. )
ginti.hzc noto fub priorib®decem minutis. Poftea duco trigin- 10 Soo

ta minuta in vnum integrii: reftituuntur minuta triginta(nam 20 | 10
fratio per integra multiplicata,fimilem videtur producerefra| 1 30 [gao
&ioné)Quibus fubnotatis, multiplico integra adinuicé, & vaii |~ I— | ¢

m——

tantummodd reftituitur integrum. Compono tidem decem,
viginti & triginta minuta,confurgiit fexaginta, quz vnum valent integrum priori demum
adiungendum.Proueniunt igitur ex hac quatitatum multiplicatione duo integra, 4 quibus
dupla ratio(quz erat a/ad b)venit denominanda.In czteris refpondenter facito,fiue vulga
ribus,fiue aftronomicis iuuet vti fraGionibus.

€EST ET ALIVS RATIONALIVM QVANTITATVM
multiplicandi modus,ipfis potiflimum numeris,ad numeriimve refatis quantitatibus pecu
liaris: fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inzqualitatis ratione proponantur. Nam ex
eorundem numerorum fub datis rationibus conftitutorum multiplicatione,numeri procres
antur,fub compofita,vel inde conftante ratione fe habentes. Multiplicandi funt itag primii
antecedentes numeri adinuicem, & antecedens ipfius compofitz rationis efficietur. Deinde
confequentes itidem inter fefe ducendi,vt confequens eiufdem rationis generetur. @Repes
tatur in maiorem fingulorum euidentiam , antecedentis prima compofitionis exemplums:
fintqg rurfum numeri,tria ad duo in ratione fefqualtera, & quatuor ad tria in fefquitertia
ratione conftituti. Duc igitur anntecedentes numeros TeTaualtera :
; S Al . q . | 3——2
inter fef,vtpote quatuor in tria: fient duodecim,quz [Ratio 3 :

A A fefquitertia. | 4——3
pro generatz rationis antecedente {ubnotabis.Poftea Duplaex elldé Bpofita | 12—
confequentes,hoc eft tria & duo,inuicem mulplicato:
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. fient fex,eiufdé produe rationis confequenté exprimétia numerfi. A tqui duodecim ad fex,
duplam conftat obtinere rationem, ex fefqualtera & fefquitertia refultanté. €Sint rurfum
bin rationes,altera quidegn fubfefquitertia, vt trium ad quatuor: altera verd dupla,veluti
quatuor ad duo.Si compofiti ex his volueris obtinere

bfgqmma' 3 : rationem,ducito tria in quatuor,vnum videlicet antes
qua‘l:era Tatio ‘—x'z,—-— 5 cedentiurh in reliquum: fient duodecim. Poftmoddim:

e ipfa confequentia inuic& multiplicato,vtpote quatuor:
in duo:fient o&to.Porrd duodecim ad oéto, fefqualter3 rationem obferuant,qualem exems.
plo quarto(denominatorem duplz, per ipfius fubfefquitertiz denominatorem diuidendo)
reperimus. @Haud diffimiliter ex fefquiquarta & fefs

. ¢lelquiquarta. | s——¢ AN L .

atio , uitertia,veluti quing ad quatuor,& quatuor ad tria,
M“!‘"maj 43 ?uperbipartiens tertias producetur : quemadmeodiim:
."P.“b'fim““ tertias. | 20—t | obieta méftrac formula.Ex antecedentium nangg mul.
tiplicatione,fient vigintizex multiplicatione verd confequentium,duodecim.continent auté,

Secilidd ex&

Flﬁ,de cSpos
itione fupers’
particularis

Tertiii exem
pld de cpofi
tione fu
particntis.

. viginti femel duodecim,8 duo infuper eorundem tertia. €Et proinde non minus facilé col -

- ligem?®,ex quintus

. €Quintupla. s I . €Dupla. 2 1| [geIriexq
Ratio ubdupla. L e} Ratio {Sc quitertia. | 4——3 | gl::: {:ﬂiﬂz;
gpla fe{qualtera. 10——4¢ | Dupla {upbiptiés tertias| 8——3 | plam,-fefq ltepis

necnon ex dupla & fefquitertia, duplam fuperbipartientem tertias refultare.Sed hxc dedar
tionum compofitione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint fatis.

Corollarium.

€HINC FIT MANIFESTVM QVO'D ST A QVALIBET R A
tione compofita,vnaquz g componentium fubtrahatur : profiliet ipfarum componentium
reliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter a qualibet:fed minor tantim &
" maiori. Hac autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplicas
tionem abfoluitur:idg rurfum dupliciter.€In primis enim {i compofitz rationis denomis-
narorem,per denominatorem alterius componétium diuiferis:habebis reliquz rationis des-
nominatorem,fiue numeros in relictaratione ¢dftitutos.Oporret auté (vbi alterius vel veris
ufqp rationis denominator,integro & fra&o exprimetur numero)ipfa integra ad fimile ges
nus denominationis cum propria,vel occurrente frattione reducere:poftea numeratoré dis,
uidendz rationis,per communé multiplicare denominatorem,fiet enim reli¢tz rationis,nue
merator . Deinde numeratorem diuidentis , in eundem communem denominatorem duces
re, nam eiufdem relictz rationis prodibit denominator . Quemadmodiim ex fecundo libro
noftre deprehendere potes Arithmeticz. @Refumatur in exemplii ratiq dupla,ex fefquis
tertia & fefqualtera refultans: fitg propofitam alteram componentium, vtpote fefquiters
tiam,ab ipfa dupla ratione fubducere. Denominator itags fefquitertig,eft vnum & tertium,
5 >< + | quequatuor efficiiit tertia:duo auté,a quibus dupla denominatur ratio, con
3 3 gdunt tertia fex. Diuide itacp fex tertia,per quatuor tertia,in hunc mods.
18 Duc fex in tria,fient decem & o&to:& rurfum quatuor per tria multiplicas
12 to, fient duodecim. Et quoniam decem & 0&o continent femel duodecim,
& alteram eorundem partem:reliéta itagy ratio,fe{qualrera eft.€@Detur rurfum fefqualtera
ratio,a qua velis auferre fefquiquintam. Ex vno itaq & dimidio,a quibus {efqualtera deno
3 >< ¢ | minatur,fiunt tria feciida: ex vno autem & quinto,ipfius feflquiquinta des
=y "5 | nominatore, fiunt quinta fex. diuidenda funt igitur tria ﬁecunga, per fex
15 quinta.Duc itag tria in quings,fient quindecim:poftea fex in duo muleiphi
12 cato,prouenient duodecim.Et quoniam quindecim ad duodecim rationem
habent fefquiquarti : iddirco reliéta ratio fefquiquarta dicetur.Nam ex fefquiquarta & fefs
quiquinta ratione, fefqualtera(veluti fuprd deduximus)generatur. .

@POTERIS ET IDEM PERNVMEROSIN DATIS RATIO

nibus conftitutos refpondenter abfoluere. Détur enim rurfum numeri, fub antecedentibus

rationibus c5tituti,vtpote duo ad vnum in dupla,& quatuor ad tria in fefquirertia ratios

ne fe habentes:{itque veluti prius,fefquitertia ab ipfa dupla ratione fubducéda. Scribatur
: m.iiij.

De (ubtras
&ione ratios
nit adiouicé.

an’modus

Prim{i exems
plum.

Secundum
exempluns.

Alius fubtras
hendi modus
rationes adin
uicem.
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' in primis fefquitertia, fub cadé ratione dupla. Poftea

Aliud exZpli

a quinque:fient quindecim . poftea multiplicato duo

2 1| Dupla,diuidenda.
multiplicato duo in tria,hoc eft;antecedés dinidenda 4><; scuquai;ezlia, ,
rationis,in confequés diuidétis:fiét fex. Rurfum duds 6——4| Selqualtera,relicta.

to vnil in quatuor,vepote confequés ipfius dividendz

 rationis,in diuidentis antecedens: fient quatuor.A ratione igitur quam habent fex ad qua-

tuor,reli@a ratio denominanda eft:quz rurfum offenditur fefqualtera. @Subducamus rurs
fum ad maiorem fingulorum refpondentiam,a fefqualtera ratione,prafatam rationem fefs
2uiquint{z_m- Propone ‘gtaquc tibi numeros fub datis rationibus conftitutos:vtpote,tria ad

no in fefqualtera , & fex ad quinque in fefquiquins vy —
fia felquiquinta fub fefqualtera,ducito tria P- 2 }:‘f‘}i:;';‘:;:t;f““

—12| lelquiquarta,

ta . Etpo

r fex,prouenient duodecim . Habent autem quins

" decim a duodecim,rationem fefquiquartam, qualem fuperius offendimus.Haud aliter,de - -

Figure c5ti
tutio.

Prima dedus
. &io theores
mtil,de tris

- angulis. -

P '/
- BN

cateris quibufcungg inuicem fubducendis facito rationibus. & fi minus in hoc gerfiee cale
culi fueris exercitatus, ad caput fecundum libri quarti ipfius A rithmeticg noftrz c5fugito.

1

Oxdenpx &y rgddoe . o :
VA Tpiyon xod am wocpa RNAGypappa, T Naggd P Gurd GO Svmey As &N Help:
~ o o paassg,
Thearema 1, Propofitio 1.

P:z" Riangula & parallelogramma, quz fub eadem funt altis
N/ N@®'tudine:ad fe inuicem funt,ve bafes.
e s\i 'ORON T'IVS.€Sint bina triangula a/b/c/& a/c/d,totidémque pa-

rallclogramma e/c/quidem atque cf, fub eademaltitudine, feu perpendicplari ex

™

-as vertice in b/d/ bafin incidente conftituta.Aio triangulumas b/c/ ad triangulum

a/c/d/fe habere,veluti bafis b/c/ad bafin ¢/d. Cimenim e/c/ & c/f7 parallelogram-
ma,in eadem fintaltitudine:in direGtum eft igitur e/a/ipfi a/f, atque brc/ipfi c/d, B
proinde c/f/ipfi b/d/parallcla. Producatur igitur re€tab/d ex vtraque parte in c6-
tinuum reétamq;,ad g/& h/pun@azper fecundum poftulatum.Secetur deinde brgy
xqualis ipfi b/c,necnon d/I/& 1/hv/ipfi c/d/zquales:pet tertiam primi.& per primi
poftulatii,conne@antur a/g,a/l,& a/h/lincz re@t2.Cim itag; g/b,ipfi b/ fit zqua-
lis:crunt eriangula asg/b/& a/bse/in bafibus zqualibus,&incifdem parallelis ¢/£/&
3 _f g/h/conftituta,& proptereainuicem zqualia:per trigefi-

mamo¢taui primi.& proinde a/cd,a/d/l/& a/l/hstrian-
gula,zqualia quog; eruntadinuicem. Quotuplex igitur
/ , cft g/c/bafis,ipfius b/ctotuplex eft tridguld a/g/c,ipfius

a/brcstridgguli.quotuplex rurfum eft c/hvbafis ipfius c/ds
totuplex eft &a/c/h/eriangulum, ipfius trianguli a/c/d.

=] €d T h Sibafisitag; g/c,maior eft bafi c/h:erit a/g/c/triangu

Jum, triangulo a/c/h/proportionaliter maius. Et fi g/c/& c/hv/bafes,fuerint inuicem
xquales: erunt a/g/c/& a/c/h/triangula,zqualia quoque adinuicem. Quod fi bafis
g/c,minor extitetit bafi c/h: erit &a/ g/ ¢ triangulum, ipfo a/c/h/ triangulo zqué
itidem minus. Quatuor itaque magnitudinum, duar@inquim bafiumb/c/& c/d,
totidémg; triangulor@ia/b/c/& a/c/d, fumpta funt 2qué
_ __ multiplicia primz & tertiz: necnon fecundz & quartz,
grc._|ch. Jagre. |ach. | aliavecunque 2zque multiplicia. Etficut multiplex pri-
bre. Jed. | abre. jaed. | me magnitudinis,ad multiplex fecund,hoc eft,g/c/ba-

~— N~ fis,adbafinc/h: ficmultiplex tertiz, ad multiplex quar.-
tz,vtpote a/g/c/triangulum,ad triangulum a/c/h,fe habere przoftenfum eft.Sicut
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;’girur prima,ad fecundam prazdi@arum magnitudinum,fic tertia ad quartam: pet
exti ipfius quinti diffinitioné. V¢ bafis ergo brc,ad bafin c/dsfic triangulum a/lf/c, _
ad triangulii a/c/d. Quod prius venicbat oftendendum.@Infuper quoniam a/b/c/ Secunda thes
triangulum, & parallelogrammii e/c,in eadem funcbafi,& in eifdem parallelis con- ;:,';;';3‘,‘;,:2‘;
ftitue:duplum eft ¢/c/parallclogrammum ipfius a/b/estridguli, per quadragefimi lelogrammis.
primam primi:& propterea c/f/parallclogrammumipfius trianguli a/c/d/ itidem
duplum.Sunt igitur ¢/c/& ¢/f/parallelogramma,ipforum a/b/c/& a/c/dtriangulo-
rum zque multiplicia.Partes autem zqué multiplicium,candem rationemhabent
{umptz adinuicem:per decimamquintam quinti. Veigitur a/b/c/triangulii,ad erig.
gulum avc/d:fic parallelogrammum e/c,ad o/f/parallelogrammum.Oftenfum ft
| Brcedfabrearcd]erc.o/f.] autem a/b/cxtrianfulum,ad trifgulum a/c/d/ fe habere,
' veluti b/c/bafis,ad bafinc/d. Binz itaque rationes,vtpo-
te bsc/bafis,ad bafin c/d, atque parallelogrammi e/c/ad
o/f/parallelogrammum,ezdem funt cum ratione ipfius
a/b/c/erianguli,ad tridgulom a/c/d.Quz autem eidem funt ezdem rationes, &ad-
inuicem funt ezdem: per vndecimi eiufdem quinti. Eft igitur vt bafis brc,ad ba-
fin c/dtfic parallelogrammum e/c,ad c/f/parallelogrammum. Poterit & ipforum Notandum.
parallelogrammorum ratio,quemadmodiim & triangulord, feorfum demonttrari:
defcriptis fuper g/b, d/ 1, & b/ bafibus, & in cadem altitudine parallclogrammis.
Triangula ilc,d}uc & parallelogramma, quz fub eadem funt altitudine:ad fe in-
uicem funt, vt bafes.Quod erat oftendendum.

. . Oubpnpe A, Peibkeaie B
Ap Teiylve mocpix piaep T8 wAAeSy &xBF i ivdGa mrocpkMaNos,kikAoyop Tipd mie
F Brpdvs @A bpds : i) iiep ok 73 Brydivs wh bgad dncehoyop TpwbBarpy i DY mds avpeieg
udhg8ywpfin Lubae,arocpde T Noiriy Ssou 75 merpbns @A Bpap mecpaRunog.
Theorema 2, Propofitio 2.

2 @] trianguliad vnumlaterum aéta fuerit alic}ua recta linea pa
S rallela:proportionaliter fecatipfius tridguli atera.Ecfi trian-
guli latera proportionaliter fecta ﬁlcrint:acﬁl'egmcnta conexares -
&a linea,parallela ad reliquum erit ipfius trianguli lacus,

O RON TV S.@In tridgulo enima/b/cagatur refa dse, ipfi bc/lateri paral-
Icla.Dico qudd ipfa dse,fecat a/b/& asc/latera proportionaliter: ficut quidem a/d/

~ ad d/b,ficasesad e/c.Connetantur enim bre/& c/d/linex reétz: per primii poftu- Prima theors

latum. Erunt itaque b/d/c/& c/e/d/triangula, in cadem matis pars.

bafi dre,acin cifjé' parallelis b/c/& dve: & proinde inui-
cem zqualia,per trigefimamfeptimi primi. Eft auté &
d asdse,aliud quoddam triangulum. Idem porrd trimgu-
lum,ad zqualia triangula eandem habet rationem:perfe
ptimam quinti. Ergo ficuta/d/c/ triangulum, ad trian-
gulum brdse:fic idem triangulum a/de, ad crerd/ tri-
angulum . Eft autem a/ d/ e/ triangulum, ad triangulum b/ d ¢, veluti bafis a/ d/
adﬂﬁn d/b:per primam hoius fexti. funt enim {ub codem vertice ¢, & proinde
. fub cadem altitudine . Et ficut igitur bafis a/d, ad ba-

[ad dbdebidefade.ced| fin d/b :fic a/dse/triangulum, ad triangulum ¢ ¢/ d,

fcr vndecimam quinti. Sicut rurfum a/d/e/triangu-
1 um,ad triangulum c/c/d:fic bafis ase,ad bafin e/c,per
. eandem primi huius fexti.funt enim a/d/e/ & cre/ds

c
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etiangula;fub codem vertice &:& fub eadem confequéter altitudine. Et ficut igitur
ad dbudevedaece| a/d/bafis,ad bafin d/bdic bafis asc,ad bafin e/c,perean
vndecimam quinti.Secat ergo d/e/ parallela,ip
arbs & a/ ¢/latera,in punctis d/& ¢/ proportionaliter.
Partis feclde @Scdiamcfto vtasd/ad d/b,ficase/ad e/c: & coneta-
dembftratio. ¢yr re@a d-c,per primum poftulatum.Aio verfa vice,d/c-ipfi b/c/ fore parallelam.
Cénexisenim(veluti prius)b/e/atq; c/d/reétis,per idem primum poftulatum:erit
rusfum,per primam huius fcxti,trizn%ulﬁ a/de/ ad triangulum brd/e, velati bafis
[wece] ad.db Jardiebidre] a/d/ad bafin d/b.At ficut a/d/ad d/b,ficper hypothefin
ase/ad e/c.Et ficut igitur per vndecimam quinti,a/e/ad
\@’ e/cfic asd/e/triangulii,ad trianguldb/de.Sicut rurfum
- percandem primi fexti,a/e/bafis,ad bafine/c: ficidem
eridgulil a/d/¢,ad triangulum c/e/d.Et proinde ficut a/d/c/trianguld,ad triangulum
pdebdcaccdudieved) bsdseficidem triangulum a/d/e,ad trianguli c/d,per
; vadecimi ipfius quinti.Idem ergo trianguluma/dre,ad
ipfa b/d/e/& c/e/d/ triangula,eandem habet rationem.
Ad quzautem triangula,idem triangulum eandem ha
bet rationem:& ipfa funt inuicem xqualia, per nonam
<ciufdem quinti.Acqud cft igitur bsd/e/triangulum, ip-
1i c/e/d tridgulo.Qua clim in eadem fint baf dve,& ad
cafdem partes:& in eifdem quoque func parallelis, per
trigefimamnoni primi. Parallela eftitag; d/e, ipfi bre.
Sitrianguli ergo ad vnum Jatus : &c. vt in theoremate.
€ Quoddemonttrare oportebat. o
' oprpe 7, Peiloie . L
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Theorema 3, Propofitio 3.
] trianguli angulus bifariam fecetur,difpefcens autem angu
lum recta linea fecuerit & bafin : bafis fegmenta eandem ha=
bebunt rationem,reliquis ipfius tridguli lateribus.Et fi bafisfegs
menta eandem habuerint rationcm,rcliiuis ipfius trianguli late-
ribus:3 vertice ad bafin coniun&a reQa linea, bifariam difpefcit
trianguli angulum.

ORO NTIVS. €Sit datum a/b/c/ triangulum, cuius angulus b/asc/bifariam
fecetur,per nonam primi:re&ta quidem a/d,bafin ipfam b/c/itidem fecante in pun-
lr:idq:l cSpos &o d.Aio qudd brd/ad/d/cAe habet,vt brasad ac.Per datum enim punétum b,da-
tz rectz linez a/d,paraliela ducatur bre, per trigefimamprimam primi : produca-
e tdrque c/a/reéta,per fecundum poftulatd,donec conue-
nerit in puné@d c/cum ipfa bre, feceritgs tridguld bresc.
Conuenictautem czacum bre, per quintum poftulatd:
propterea @ anguli e/b/c/& breve,duobus retis funemi -
nores. ni angulus e/brc,exteriori & oppofito azd/c,per
v ¢ Vigefimamnonam primi eft zqualis:& duo anguli a/dres
' 4 - & dreastrianguliasdre,binis rectis minores cxiftat,per




LIBER VI 143

ipfius primi decimamfeptimi. His ita conftruétis, quoniam in parallelas a/d/& prime paitii
bs e,rectz incidunt a/ b/& e/c: zqualis eft angulus a/bsesalterno b/asd,necnon in- oftenfio-
terior a/e/b/cxteriori & exoppolito d/a/c,per vigefimamnon3 primi.Atqui brasd/
& d/asc/anguli,funt inuicé per hypothefin ztl:u?cs:duo itagsanguli a/bre/&ase/b,
zquales proinde funtadinuicem.hinc latus a/b,lateri a/e,perfextam primi,zquale.
‘Trianguli demii bre/c,ad latus bre/acta eft parallelus a/d,per conftruétioné: fecat
igitur a/d/proportionaliter ipfius trianguli latera,per fecundam huius fexti, ficue
quidem bsd/ad dsc,fic e/a/ad a/c.Ipfi porrd e/a,oftéfa eft zqualis b/a.zquales auté
ad eandem,candem habét rationem:per feptima quinti.Et ficut igitur brd,ad d/c:
ficbra,ad a/c.q[Sit autem vt brd/ad d/c fic g/a/ad /& connetatur a/d/re€ta,per Pars fecunds
ﬁrimum poftulatum. Dico verfa vice,qudd a/d/ recta bifariam difcindit angulum thecrematt,
va/c. Conftruéta enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft,ficut e, P
bsd/ad d/c,ficbsasad asc.led per fecundi huius fexti,ficut bsd/ad drcfic e/azad asc:
[bra.avc.| bid.dic.[era.arc.| intriangulo enimbresd ,ad latus bre/ata eft paralle-
) lus asd.Binz itag; rationes,b/a/inquimad a/c, & esas
adarc, cidem rationi b/d/ad d/c/ (?mt czdem : & pro-
ptercaczdem adinuicem,per vndecimam quinti.Et fi-
cutigitar brasad a/cfice/asad candemasc. Quz autem ad eandem,candem habent
rationem:zquales funt adinuicem, per nonam ipfius quinti. Aequalis eft itaque br
a,ipfie/a:& proinde qui ad bafin b/e/funt anguli,adinuicem xquales,per quintam
primi, hoc eft, a/bre/ipfia‘e/b. Et quoniam parallela eftasd/ipfi bre, & in eas indi-
dunta/b/& e/c/linez re&a:zqualis cft angulus bra/dzalternoasb/e, necnon & ex-
terior angulus d-a/cinteriori & oppofito a/e/b, per vigefimamnona ipfius primi,
Oftenfum cft auté,angulos a/b/e/& ase/b/fore inuicem zquales. quz verd zqua-
libus zqualia funt,ea quog; inuicem funt zqualia:per prime communis fententiz
interpretationem.Acqualis eft igitur angulus b/a/d,angulo d/a/c.Et proinde angu
Tus brasc,fub a/d/re@ta bifariam difcinditur.  Si trianguli itaque angulus bifariam
{ecetur:& quz fequuntur reliqua.Quod demonftrandum fufceperamus.
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‘ Theorema 4, Propofitio 4.
4 Equiangulorum triangulorum, rrc;portionalia funt latera
- \.qua circizquales angulos: & fimilis funt rationis,quz Zqua-

libus angulis latera fubtenduntur.
/

ORONT IV S.Sint bina trian%\h inuicem zquians/ula,a/bw& dreefity
angulusa/b/c/zqualis angulo d/c/e,& brasc/angulus ipfi c/dse,atq; a/c/bripfi angu-

lo dre/c. Aio latera ipforum triangulorum a/b/c/& d/c/e/que circum zquales an-
gulos,fote proportionalia:& qu angulis fubtenduntur zqualibus,ciufdem cffcra

tionis. Conftituatur enim b/C/‘Ltus,in dire@tum igﬁus Conftruétio i

oe:id autem cfficictur, cdm anguli b/e/d/& d/gzes binis 8
reétis fuerint zquales,per decimamquart3 primi. Pro-
ducantur infuper b/a/& e/d/latera in re€ti & continul

ad partes a/& d,per fecundum poftulatii:donec tandem

in vnum congrediantur punéti. Id enim per quintum
poftulatii cuenire neceffom cft, propterea quod anguli
a/bre/& a/e/b, duobus redtis per decimdfeptima primi
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funt minores : & angulus d/e/c/angulo a/¢/b/ pet hypothefin eft 2qualis. Ex quo
fit, vt anguli a/b/e/ & dsesb, eifdem angulis a/bre/ &ase by fint zquales: & pro.
inde binis recis itidem minores. Et quoniam ex hypothefi angulus d/ ¢/ ¢, in-

teriori & oppofito ad cafdem partes a/b/c/ eft zqualis angulo, necnon & asc/brip-
' fi d/e/c/itidem interiori & oppofito zqualis : parallela
cftigitur c/dvipfi b/£,& a/c/ipfi f7e,per vigefimamocta-
vam primi.Parallelogrammum cﬁgtaq; a/c/d/f& pro-
Demdratio inde a/c/latus oppofito f/d/ zquale, fimiliter & a/f/ipfi
theorematis. c/d,per trigefimiquartd eiufdé primi. His ita conftru
: ¢tis,quonia trianguli b/fre,ad latus fre,actaeft paralle-
la asc:fecatigitur a/c,ipfius trianguli latera proportio-
, b < ¢ naliter,perfecundi huius fexti,ficut quidem brasad a/f, -
fic b/c/ad c/e.& 2qualis oftenfa eft a/£ipfi c/d.zquales autem ag candem, candem
5 dc— b e |pabent rationé:& cadem ad zquales, per feptimd quin-
) ) ti. Etficut i%itur a/b,ad d/cfic bre, adcre-Et permuta-
. tim infuper,ficuta/b,ad b/eficd/c,ad c/e,per decimam-
{extam eiufdem quinti . Item quoniam ipfius trianguli
bs £/ ¢, ad latus b/f, aGta eft parallela c/d:fecat rurfum
cadem /d,eiufdem trianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius
exti,ficut quidébsc,ad c/esficf/d,ad dse Ipfi porro £/ d,
b e ca - ed lofa eft zqualis asc. Et ficut igitur bread crefic var
: w ad ¢/d,per candé feptimd quinti. atq; rurfum permuta- . .
' tim,per ipfius quinti decimamfexti,ficut b/c/ ad cvadic
c/e/adesd.Jam itag; oftéfum eft,ficut a/brad brefic dread cresficitg; brerad cralfic
& ce/ad e/d. Suntigitur cres magnitudines a/b,b/c,& c/a:¥ aliz eifdé zquales nu
abbic,a. dicere,ed. \mero d/c,cre,& e/d, it duab? fumptis in cadé ratione.&
\__ Ex zqua igitur ratione,crit ficut bra,ad a/c:ficetii ¢/d,
ddre. Aequidgulord itag; triangulord a/b/c/& drese,
proportionalia funtlatera qua circii zquales angulos:& fimilis funt rationis que
aqualibus angulis latera fubtenduntur.Quod demonfirandum fuerat.
\ Oedignpa £ Pedteaig &
Ap Qo Tpiyew Tig WAweis obdNopop ixy,iGrivie Isan T& Biyara,kod Gs e Tag
: yuleed’ b’ 8¢ ok 8 pdNoyor wAwead zifevsap.
! Theorema s, Propofitio 5. :
| S I duo triangula,latera proiortionalia habuerint:zquiangula
| crunt triangula, & zquales habebunt angulos fub quibus euf=
dem rationis latera fubtenduntur.
ORONTIVS. Hzc eft conuerfa pracedentis: quz non potuit eadem figu-
ra,vel deductione(quemadmodiim fecunda & tertia obferuauimus propofitione)
demonttrari. Sint igitur bina tridgula a/b/c/& d/e/f,habentialatera proportiona-
s liasficut quidem asb,ad bre,ficdevad e, 1ctieq; bre/ad
2 c/ayfic e/f/ad f/d. Aio triangula ipfa a/b/c/& d/e/f, fore
: - quiangula : & zquales angulos comprchendere , fub
" quibus ciufdem tationis latera fubtenduntur : vtpote,
d € £ angulum a/b/c,2quum fore angulo dre/f, & angulum
c
Caftrutio fis
gurx, K4

b/c/a/angulo e/f/d, atque angulum b/a/cangulo e/d/f.
Ad datam enim re@am lincam ¢/f,& dataillius pun-
&a /& f,datisangulis rectilineis a/b/c/8a/c/b,zquales



LIBER VL ”

anguli conftituitur,per vigefimamtertiam primi: f’e/g/quidem ipfi a/b/c,& /g
' ip(?:\/a b. Et quoniam anguli v/b/c/ & asc/b, per dcamamfcggimam ipfius pri-
mi, binis reétis funt minores:& f/ ¢/ g/ itaque ac e/f/g/ anguli binis itidem re@is
minores erunt.Conuenient crgo tandem ¢/g/ & f/g/reét linez,per Euinmm poftu
latum. Conueniantad punéum g, triangulum eritigitur e/f/gi& re Iquus angulus
qui ad g,reliquo quiad a/zqualis,per corollariil trigcﬁmzfécundz ciufdem primi, .
vni cum ipfa tertia communi fententia.-Acquiangula funt itaque a/b/ ¢/ &efrgy 3,%‘;""" de
triangula,& proinde lateraipforum proportionalia, quz circum zquales angulos: )
& fimilis funt rationis,quz zqualibus angulis latera fubtéduntur,per quartd huius
. [de ef[ab. bic] gre. erf. | fexti. Eftigitur ficuta/b/ad bre/fic gre/ad e/fficut por-

roa’b’ad brc, fic eft per hypothefin d/e/ad ipfam e/f.
W Et ficut igitur d/c/ad e/ffic g/e/ad candem e/f, per vn-
decimam quinti.Quzautem ad eandem eandé habent

rationem,zquales {unt adinuicé,per nonam quinti: qualis eft igitur d-e, ipfie/ g.

Haud diffimiliter oftendemus d/f, ipfi f/g/zqualem.cadem enim ¢/f/ad vtranque,

tum ex hypothefi,tum ¢x quarta huius %cxti,eandcm habet rationem:népe quam

bsc/ad c/a. Ad quas porré magnitudines, cadem magnitudo eandé habet rationé,

ipfz funt zquales,per candem nonam quinti. Et quonii zqualis eft d-¢/ipfi e/g,

vtrique autem cémunis ¢/ fbinz itaq; dre/& e/frtrianguli dre/f,duabus fre/& ¢/

trianguli ¢/ £/ g/ funt zquales altera alteri.& bafis d/f,bafi f/g/ zqualis. Angulus

igitur d-e/f,angulo f/e/g/fub zqualibus rectis comprehenfo, per oftauam primi,

cft zqualis. Nec diflimili via demonftrabimus,angulum e/d/f, angulo ¢/g/f zqua
lem:atq; e/£/d,ipfi e/f/g femper enim ipforum trian%ﬂorum bina latera,binis late-

ribus alterum alteri offendentur 2qualia:necnon & bafis,bafi zqualis.Etcétentos
propterea {ub zqualibus lincis reétis angulos,2quales habebunt : per candé o&ta-

uam primi.His przoftenfis,quoniam angulus d-¢/f,zqualis eft angulo f/e/g: eidé Refolutiothe
quog; angulo fre/g,zquus eft per conftructionem angulus a/b/c.Duo itag; anguli orematis.
a’b/cr& dve/f eidem angulo fre/g/funt zquales:& proinde zquales adinuicem,per
primam communem fententiam. Pari difcurfu angulus a/cb,angulo d/f/e:necnon
&brascrangulus,ipfi e/d fangulo cdcludetur zqualis. Aequidgula funt itagsa/bre,
&ﬁd/céf‘/;riangula. Si bina ergo triangula: &c. vt in theoremate. Quod oportuit
oftendifle.
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Theorema 6, Propofitio 6. |
6 1 bé’na triangula vnum angulum vni angulo 2qualem habues
rint, & circum zquales angulos latera proportionalia: zcEJis
angulaerunt triangula, & zquales habebunt angulos,fub quibus
eiu{dem rationislatera fubtenduntur.
OR O N T IV S.€Sint rurfum bina triangula a/bsc/& dse/f,habétia voum an-
gulum vni angulo zqualem,vtpote cum qui ad brei quiad e:atque circum cofdem
zquales angulos latera proportionalia,ficut a/b/ad bre,fic d/e/ad e/£.Dicoipfa trid-
gula asb/c/& dre/f fore zquiangula: & angulum bra/c/angulo e/dAfatgaserd, ipfi ,
rfre/ refpondenter cozquari. Ad datam enim re@am lineam de, datimg illius Figure conw
punctum ¢,vtrig; #qualium qui ad b/&e/funt angulorii,zqualis angulus conftitua Pofitio.
tur d/e/g,per vigefimamtertii primi:& per candem,ad punéi d,ipfi angulo bra/cs
: n.j.

b
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zqualis rurfum conftituatur angulus ¢/d-g.Et quoniam duo anguli a/b/e/& brases

funt minores duobus reétis,per decimamfeptimam ipfius primizerunt & ipfi angu-

li dre/g/& c/d/g/binis itidem reétis minores.Conuenient ergo tandem d/g/& e/g/

rectz in continuum produétz,per quintum poftulatum:Git illaré concurfus in pun-

Dedu@tio  Gtog. Triangulum erititag; d/c:’g: & reliquus angulus qui ad g, reliquo quiad s
theorematis. zqualis,per tertiam communem fententiam, & ipfius trigefimefecundz primi co-
rollarium. A equiangula funt itaque a/b/c/&d se/g/trid-

gula:& proinde latera ipforum proportionalia,fimilifq;

rationis erunt qua zqualibus angulis latera fubtendun-

tur,per quartam huius fexti. Et ficut igitura/bsad brc,

< £ ficd/e/ad e/g Sicut porrd a/bsadbrcfic per hypothefin

d/e/ad e/f Ec ficut igitur d/e/ad e/ fic ipfad/ e/ad e/ g:

quz enim cidem funt ezdem rationes;, & adinuicem funt ezdem, per vndecimam
quinti.Eadem itaque d/e,ad ipfas e/f/& e/g/eandem habet rationem:zqualis eft igi-

Refolutiodes [d7e.e/f] a/b. bic | dje. erg. | tur e/f7ipfi e/g, per nonam ipfius quinti. His ita pra.
mbftrationis, = 7" oftenfis, quoniam zqualis eft ¢/ f/ ipfie/ g, vtrique au-
7 - tem cdmunis d/e:binz itaq; d/e/& e/f triangulid/ e/ f,

- duabus dre/& e/g/ trianguli d/e/g, funt zquales altera
alteri: & 2quos adinuicem continent angulos, per conftructionem . Bgfis crgo df,
bafi d/F/cﬁ zqualis,& totum triangulum toti triangulo zquale,reliqui infuper an
guli reliquis angulis zquales fub quibus zqualia fubtenduntur latera:per quartam’
frimi.Acqualis cft igitur angulus e/d/f/ipf1 e/d/g,atq;is qui ad frei quiad g,zqua-
is.Sed eidem angulo ¢/d/g,zqualis eft per conftru&tionéangulus b/ac:eidem in-
fuper quiad g,is qui ad citidem xqualis. quz autem eidem zqualia & adinuicem
funt 2qualia:per primam communem fentétiam.Acquus eft igitur angulus ¢/ d/f,
ipfi brasc: necnon &-d/f7¢,ipfi angulo a/c/b.Reliquii porro angulum d/e/f, reliquo
a’bsc, ex hypothefi recepimus zqualem . Aequiangula itaque funt a/b/c/ & dre/f/
triangula : & zquales ha Ecnt angulos, fub quibus eiufdem rationis latera fubten.
duntur. -Ergo fibina triangula:& qua fequiitur reliqua.Quod demonftrare fucrac
operapretium.
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| Theorema -, Propofitio. 7. |
Ibina tridggula vnum angulum vniangulo 2qualé habuerint, 7
: ; circum autem alios angulos latera proportionalia, reliquorid
vero verung; fimul aut minorem aut nonminoréreo : zquian=
gula erunt triangula, & zquales habebuntangulos, circum quos

_proportionaliafunt latera.

Prima theoo O R O N T IV S.€Sintbina triangula a/bsc/& dve/f,ynum anFulum vni an%lk
L;’;;:;"cg‘:" lo,vtpote eum qui ad a+ei qui ad d/zqualem habentia:& circam alios angulos, {ci-
pars. licet a/b/c/& dse/f/latera proportionalia,ficut quidem a/b/ad brc, fic d/ead e/fire-
licLuorﬁ porrd quiad ¢/& f/funt angulorum, vtcrque primim fit recto minor. Aio
a/b/c/& dse/freriangula, fore zg::iangula:& anguluma/b/czquicfle angulod e/,

atque reliquum a/c/brreliquo d/f/e/ itidem zqualem. In primis enim,vel angulus
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abrereft 2zqualis angulo dre/f;vel cidé inzqualis.Si zqualis fuerit yb/oiphi e/

reliquus a/ ¢/b reliquo d/fre, per corollarium trigefimafecundz primi, & tertiam
communem {ententiam,erit zqualis.& promdc lpﬁ triangula a'bre/& dre/f 'xqu i
angula. Quodfi angulus a-b/c,non fucrit zqualis ipfi d/e/falter corum,reliquo
maior erit.Efto(fi poflibile fuerit)a/b/c/angulus,ipfo d/e/f/angulo maior. & ad da.
tam rectam lincam a/b,& datum in ca punétum b:ipfi angulo dve/f/zqualis angu.
lus conftituatur a/b/g, per vigefimitertid primi:producaturg; b/g/in latus a/ccym
enim angulus a/brc, datus fit maior angulo dre/f, cadetreta brgrinterab &by
latera.  His ita conftructis,quoniam zqualis cft angu. Demsfiratio
a  lusquiadaseiquiadd,&quifuba/b/greiquifubdie/fy ciule prima

zqualis : reliquus igitur angulus a/g/ b, reliquo d/ fre, ;&?ﬁ{ﬁ? -
: per corollarium trigefimafecundz primi, & tettiam ¢4
,' muncm fentétiam critzqualis. Et proinde a/b/g/trii. :
b : gulum,ipfi d’e/f/triangulo zquianguld.Hinc per quar.
tam huius fexti, proportionalia crunt latera quz zqualibus {ubtenduntur angulis:
fi cut quidem d/c/ad e/f fica/b/ad b/g. ficut porro dresad/ef, ficreceptum efta/bs

[@b. bic[ die. e/f [asb. big| ad bre.Et ficut igitur a/brad byc, ficab/ad brg, per vn.

. decimam quinti. Eadem itaquea/b,ad vtrangsiparum
b/c/& b/g, candem habet rationem: zqualis erit igitur
‘ a/b/ipfib/g,per noni ipfius quinti.hinc per quinti pri-
mi,angulus b/c/g/angulo b/g/crerit equalis.Angulus porro b/c/g, minor reéto fup

fitus eft,&b/g/c/propterca angulus reéto mInor erit. Rectaautem brg, incidés
E:opcr latus asc, efficit a/g/b/& bg/c/ angulos binis reétis zquales , per decimiter-
tiam primi.Et quoniam b/g/c,recto minor oftéfus eft:operzpretium eft,a/g/bsan-
gulum,recto fore maiorem. Huic autem oftenfus eft zqualis d-fe:& angulus itags
d/f/e,re€to maior crit. A tqui fupponitur recto minor: quz fimul impoflibilia funt.
Né cftigitur a-b/czangulus, maior anEulo d/e/fhaud diffimiliter oftédetur,g neqs
minor. Acqualis igitur eft angulus a/b/c,ipfi d¢/f. Hinc reliquus quiadc, reliquo
quiad f/(vti fupra)concludetur zqualis : & triangula confequenter a/b/c, & dve/fr
inuicem zquiangula.@[Sed efto fimul vterg; corum quiad ¢/ &/ funt angulorum, Ppars fecunda
: L non minot re€o. Aio rurfum triangula ab/c/ & de/f, theorematis,

fiue hypothes

cfle nihilominuszquiangula. Conftructis nang;(velu- g, gikerzeia.

a
d
YA ti fuprd)figurx partibus: haud diffimiliter oftédemus,
o s b/cmtctbfg/ latera fore inuicem zqualia:& anguld pro-
/| ptereabrc/g, angulobsg/c/ per quintam primi refpon-

3 denter cozquari. Et quoniam angulus b/c/g/né minor
cft re@o:nec codem re€to minor erit angulus b/g/c. Trianguliitags b/g/c/duo an-
guli qui ad bafin c/g,binis rectis non erunt minores:cotra decimamfeptimi ipfius

. primi.Non eft igitur a/b/c/angulus,maior angulo dve/fineg; codem angulo minor.
Acqualiscft propterea angulus a/b/c,ipfi de/f:& reliquus asc/b, reliquo d/frescon
fequenter zqualis , veluei {uprd deductum eft. Aequiangula funt igitur abr o/ &
dse/frtriangula:& zquales habentangulos,circum quos proportionalia funt latera.
Quodoftendendum receperamus. ‘
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acgiatu'r: quz ad perpendicularem triangula, fimilia funt toti, &

adinuicem. :
ORO NTI VS. @Eftorectangulum triangulum a/b/c, habens anguli quifub
brasc/retum:& a datg(run&o a,{uper datam retam lineam brc, perpendicularis
Notadecafu deducatur 2/d,per duodecimam primi.Cadet enim huiufcemodi perpendicularis,
{pfius petpen jntra datum a/b/c/triangulum: ipfumisin bina diuidet triangula. Si enim incide-
" retextra,productobsc/latere vig; ad ipfam perpendicularem, trizgulum cfficere-
tur,cuius exterior angulus minor eflet intcriore & ex oppofito, nempe acutus re-
€to, contra decimamfextam primi. Neg; in alterutrum laterfi aut a/b/ aut a/c/po-
- terit coincidere: duo enim anguli ciufdem trianguli non effent binis re¢tis mino-
' res,contra ciufdem primi deaimamfeptimam. Cadit igitur intra a/b/c/ trianguld.
Qurad.{uiam Ao itaq; a/bsd/& a/d/c/triangula, toti a/b/c,atq; inuicem fore fimilia. @In pri-
g abodt mis @ triangulum a/b/d/fimile fit toti a/b/cinhunc oftenditur modum. Angulus
abyc. cnim a/d/b,zquus eft angulo bsa/c,per quartum poftulatum,népe retus recto.&
A angulus qui adb,vtrig; triangulo communis. Er§o re-

liquus a/¢/b,reliquo bra/d,per corollarium trigefime-
- fecundz primi, & tertiam communem fententiam eft
zqualis. Aequiangula funt itaq; a/bsc/ & a/b/d/ trian-

"y 4 . Bula: & proinde quz circum zquales angulos funt la-
tera,inuicem proportionalia,per quartam huius fexti.
Sicut igitur b/c’ad ca,trianguli a/b/cficb/a/ad a/d,trianguli a/bsd.ficut praterea
c/azad a/b,ipfius asb/c/triangulidfic a/d/ad d/b,ipfius a/bsd triangulificut demum
c¢/bsad bra,ciufdem trianguli a/b/c:ficasbrad b/d,eiufdem trianguli 2/b/d. Simile
. eftitag; triax:lgulum a/bsd,toti a/b/c/triangulo: per primam huius fexti diffinitio-
Quad ‘;,d:',“ nem. € Haud diflimili via oftendemus,triangulum a/d/¢/ ipfi toti a/bsc/ fore fimi-
b,c: firmile fit le.Rectus enimangulus a/d/c,re€to bra/c,per quartum zquatur poftulatum. & is
dsc,tridgue qui ad c/elt angulus,vrique rurfum trisgulo communis. reliquus ergo d/a/c/an-
) gulus,reliquo a/b/c (veluti fupra deduximus) eft zqualis. Aequian Fula itag; funt
a/b/c/& asdsc triangula.Hinc per quartam huius fexti,proportionalia erunt late-
~ raque circum zquales funt angulos. ficut quidem b/c/ ad ¢a , trianguli a/b/c fic
asc/ ad c/d,trianguli a/d/cficut rurfum c/asad a/b,ipfius a/b/c/trianguli: ficcd/ad
dva,ipliusa/d/c/tridguli.ficut preerea o'bsad bra,ciufdem trianguliasbse:fic car
v - ad a/d,ciufdem triangulia/d/c. Simile eft igitur a/d/c/ triangulum, toti a/b/c: per
Qudda,bd, candem primam diffinitionem huius fexti. @R eliquum cft, demontftrare g ipfa
&adicitrian 3/b/d/8 a/d/c/triangula fimilia funt adinuicem. Id autem ex fupradictis oftenfio-
B s fimilia Nibus,haud difficile colligemus.Angulus enim bsa/d,angulo quiad ¢/ przoftenfus
eft zqualis:& is qui ad b,ipfi d/a/c.reliqui autem funt reéti, vepote a/d/b/& ardres
anguli:& proinde 2quales adinuicem,per idem quartum poftulatum.Acquiangu.-
lum eft itaq; a/b/d/ triangulum, ipfi triangulo a/d/c. Et ficut igitur a/c/ad/c/d, fie
bsasad/asd ficut praterea c/d/ad d/a,fic asd/ad d/b. ficut dema casad a/d, fic a/bs
ad b/d.Proportionalia nang; funt latera, qu# circum zquales angulos:per fxpius
allegatam quartam huius {exti. Triangula itaq; a/b/d/& a/d/c, fimilia funt adinui-
cem:per candem primam huius {exti diffinitionem. Si in rectangulo (i‘gi'tur trian-

gulo,ab angulo re&o:&c.vt in theoremate.Quod oportuit demonftrafic.

~ Corollarium. |

QEt quoniam oftéfum eft ficutvd/ad dva,fic asd/ad d/bedicut infuper c/bsadbra,
fica’b/ad b.d,: ficitque b/c/ad cva,fic a/c/ad ¢/d. Proinde manifeftum eft,qu dd in
triangufo rectangulo dedu@a exangulo recto in bafin perpendicularis, eft media -
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proportionalis inter ipfius bafis fegmenta:& vnumquodg; praterea laterd: reCtum
continentium angulum ,medium itidem proportionale eftinter bafin & fegmen-
tum,quod cum ipfo congreditur latere. e

Poofhpx &y Pesbeare 0.
I He dodciong ivbeioo’yP MosacxBip puig®- apAGp .

. . Problema 1,7 Propofitio 9.
9 | Ata re@alinea,ordinatam partem abfcindere.

O RO NTIVS. €Ordinatam partem hic vocat Euclides,quz abordinatoali- ordinata
quo deneminatur numero, & quota pars integra magnitudinis ab ipfis muncupa. pars quid.
tur arithmeticis:vti fecunda five dimidia pars quz 3 binario, tertia qua a ternario, S
& quarea qua ab ipfo quaternario numero denominatur. - Sitigitur data linea re- Excquq_tio »
: T . Gaasb:aquaficoperepretium ordinatam aliquam,ve, Plematis.
€~ pote tertiam abfcindere partem. A dato itag; pun&oa,
«"{ re€taquedam lineaproducatur asc, contingentem qui
e | fubbrasy cum eadem efficiens angulum. Ipfius porrd
| as liberum aliquod ‘pundti verfus a/fufcipiatur : fiegs

- . illud d. Secentur dejnde ipfia’d/zquales d-e/ & e/c,per

AT o - tertiam primis& connectatur recta b/c, per primum po
ftulatum. Tandem per punéti d,ipfi brc/parallela ducatur d/f, per trigefimampri-
mam ciufdem primi. Triapgulumcft itag;a/c/b, & ad latus c/bs afta eft parallela
d/flecacigitur d/f ipfius crianguli latera proportionaliter, per fecundam huius
fexti,ficut quidem c/d/ad d-a,lic b/f7ad f/a.Et 4 compofita igitur ratione, ficut c/a/
ad asd,fic bsasad a/fper decimiodtauam quinti; Tripla eft autem c/a ipfius azd: &
bra/igitur-ipfius af/itidé erit tripla,& proinde a/f/ tertia pars ipfius a- b. Data ita-
queredta lincaa/b, ordinatam: partera (nempe tertiam) abfcidimus. Quod facere
oportebat. - ' e s S

Peifrupx P, relpsoe. 4
Hp Rob&i@ep (odiap &7 pnropytii fodeioy tubeie T il bpoiws Tepdip.
Problema 2, Propofitio  10. »

militer fecare.

ON T IV S.€Sitrurfuma‘b/data & infeta linea rea,a/c/verd vtcung; fe-
&a in punétis d/& e.Céponantur auté ab/& asc/date rectz linez,ad contingenté
angulum quifubb/a’c& connetatur re@ab/c,per primum poftulatum.Per pun
¢ta confequenter d-& ¢,ipfi b/c,parallele ducantur reGtz lincz d/£/& e/gritidem &
per puntum d,ipfi a/b/parallela ducatur d-h/l, per trigefimamprimat primi, di-
uidens ¢/g/in puncto h.Parallelogtima funt itaq; d/g/& h/b. zqualis eft propter-
: € -cafrgnpflidh,& grb/ipﬁi/lz per trigefimamquart3 ip-
| . fius primi. Hisita premiffis,quoniam trianguli a/e/g, Problematis
- ad laws e/g/ata eft parallela d/ffecat igitur d/f/ipfius oftenfio.

trianguli latera proportionaliter , per fcgcundam huius

-  fexti. Etficutigitur asd/ ad dve, fic a/f/ad f/g. Infuper =
amT g b quonii trianguli d/c/], ad latus c/l'a&a eft parallelac/h:
fit nirfum per eandem quartam buius fexri,ficutd/e/ad e, fic d/hzad h/l. Ipfi ve-
10 d h/ zqualis oftenfa cft £/g, atque ipfi h/l/zqualis g/b.Aequales porrd ad caf-
dem, cddem habent rationem,& czdem ad zquales:per {eptim4 quinti: Sicut itag;
‘dread e/c,fic f/g/ad g/b.Praoftenfum eft autem,ficut azd/ad decsfic a/frad £g. Be

. n.iij.

10 DAtam retam lineam non fe@am, datz re&tz linez fe&= fis
O




Conftrultiof
gura.

DemSftratio
problematis.
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ficutigitur a/d/ad d/e fic a/f/ad f/gficitg drerad esc fic f/g/ad g/b. Data ergo re-
éa lilﬁ:‘a infc@a a/b,datz reltz ling:ﬁz vecungs feétz a/cfimiliter fecatur. Quod fa-
ciendum reccperamus. ‘ .

PeoAnux » Telotars .
Yo dodaoGp ivesdp,TeiTiw dvehopop Moo &edp.
Problema 3,  Propofitio 11,
DVabus datis retis lineis,tertiam proportionalem inuenire,

OR O NTIVS. Sint datz binz re@= lincz a/b/& c/d,quibus tertiam opor.
teat inueriire proportionalem.Ad datum itaque pun@tuma,datz re&= linez c/ds
zqualis recta linea ponatur ase, per fecfidam primi,contingentem qui fub e/a/bs
ciens angulum.Et ipfis a/b/& a/¢/in continuum reémq; ad £/& g/punéta pro-

- dutis:vtrig ipfarfi d/ & a/e/ zqualis abfandatur b/A,

' per tertiam ipfius primixcdnectattirg; re@a b/e,per pri
‘ ~ mum poftulatum.Per trigefimam deinde primi eiufdé
a ¢ Primizper datii pun@fif, ipfi be/ parallela ducatur f/g,

| £ . - . .
. conueniens cum a/c/ad punéti g.Conuenient cnim tan
¢ dem pér quintum poﬂugatﬁ: prgptcrca @ angulie/a/bs
& a/bsestrianguli ase/b, funt per decimamfeptimam primi binis reis minores,
& ipfiangulo a/b/evinterior,& ad eafdem partes quiad f/ per vigefimamnonam
ipfius primi zqualis. His ita conftrutis , quoniam trianguli a/g/f” ad latus f/g/
aQa eft parallela bresfecat igitur bre/ipfius a/g/f/eriangulilatera proportionaliter,
per quartam huius {exti,ficut quidem a/b/ad b/ fica/e/ad e/g.Acqualis porrd eft
cdrvtrig;ipfarum a‘c/& 'b/f/per conftru@ionem : & zquales ad ecandem, candem
habent rationem,& eadem ad zquales,per feptimam quinti. E¢ ficut igitur a/b/ad
c/d,fic cadem c/d/ad e/g.Datis itaq binis rectis lineis a/b/& ¢/d,tertia proportio-
nalis inuenta eft e/g.Quod oportuit feciffc. : :

‘ PedfShapx Y Ppdbtare i
Pilp dlobaoGp (l{Sp, TerdopTiw dadAoyop aRos pdp.

Problema 4, Propofitio 12. |
I Ribus datis retis lineis, quartam proportionalem inuenire.

94

I2

O RON T1V S.@Sint datz tres lincz re= a,b,c,quibus oporteat quartam in»

ucnire proportionalem.Coftituantur itag; binz quedam reétz linez d/esatq; d/f,
contingentem qui {ub ¢/d/f/angulum efficientes. Secetirg; per tertiam primi ipfi
aszqualis d/g,ipfi verd b/zqualis g/e,& ipfi c/zqualis d/h.Et connexa g/h,perpri

mum poftulatum:ducatur c/f/ ipfi g/h/parallela, per trigefimamprim3 ‘xlpﬁus pri-
/

—_—, mi. Per fecundum tandem poftulatum ipfe d/h/& e/f
—b f in continuum re@Gum®;, producantur:donec conueniant
—_ ad punétum f.Concurrent enim tidem:quemadmodiim

ex przcedenti potes elicere demonftratione.His in hiic

modum prparatis,quoniam triangulum eft d/fre,& ad
latus e/f/aéta cft parallcla g/h: proportionalia itagsfunt

~ ¢ reliquorum laterum fegméta, per quartam huius fexti,
ficut d/g/ad gre,ficd/h/ad h/AIpfi porrd d/g/equalis eft a,& bripfi dg/c, atq o ipfi
d/h/zqualis,per conftrutionem. A equales autem ad candem, eandem habent ra-

‘tionem,& eadem ad zquales, per feptimi quinti.Et ficutigitur a/adb, fic vad h/f.
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‘T'ribus itaqs rectis lineis datjs,a,b,c,quartam inuenimus proportionalé h/f.
faciendum fuerat. . * propo cQ_uod

Pobphapx ¢ © pelsos 1.
Yo AcbacSp ivbabp,puiclo dvdAoyop #BoeGy.
Problema s, Propofitio 13.
4 DVabus datis retis lineis,mediam proportionalem inuenire,

O R ONTIVS. (Sint datz binz re€tz linez a/b/& c/d, inter quas recepefi fic
mediam inuenire proportionalem. Producatur ergo alteta eari, vtpote a/b/ in re. Confiroétio
Qum & continufi vetfus ¢,per fecidum poftulacdi:& abfcindatur b/e/ipfic/d/equa. G8*
lis,per tertiam primi.Et divifa ase/bifariam,per decimg
ipfius primi : defcribatur ad alterutrius partis interual-
lum femicirculus a/f7e,per tertium poftulatum.A pun-
@o deniq; b,perpendicularis excitetur b/f, per vndedi-
4 i ¢ mam primi: & conne@antur 4/ £/& f/e/ linez re&tz, per
o primu poftulatum. His ita conftructis,quoniam trif- SGmaria pros
li a/f/e/ angulus qui ad £/ eft in femicirculo: is pro. blematis ofie
terea rectus eft,per trige(?:xi rimam tertij. Re¢tigulum eft itag; a/fre/triangu- fio.
um, & ab angulo reo qui ad £/in bafin a/e/perpédicularis demitticur £/b.Eft 1gi.
tur ipfa perpédicularis f/b/media ﬁzroportionalis inter a/b/& bre/ ipfius bafis fgl
menta, per primam partem corollanjotauz huius fexti.Eft igitur vea/b/ad b/f,
fic b/f/ad bre.Ipfi porrd bre/zqualis cft c/d,per conftructionem: & zquales ad c3-
dem,eandem habét rationem, & cadem ad zquales, per feptimam quinti. Et ficue
igicur a/bs ad b/, fic b/frad-c/d.  Binis itags reclis lineis datis, a/b/& c/d, media
proportionalis inuenta cft b/f.Quod oportebat facere.

" Oubgnpe 6, Pobbars T8
apiowy T xod plap i iold ixberap yoriey meeaBahoypdppay, cimnvabnany ol
@Awpayod wigi dci'@a‘zymfao‘lq Op e guAahoypdppop plap pug ionpixbrropyue

viecp i TImemIacp ok @Asugack acd gl s 16cg yorices’,iG Bhip ucoe.
Theorema o, Propofitio 14.

14 Equalium & vnum vni 2qualem habétium angulum parals
"\ lclogrammorum: reciproca funtlatera,qua circumzquales
.angulos. Et quorum parallelogrammorum vnum angulum vni
angulo zqualem habentium, reciproca funt latera , quz circum

zquales angulos:ea quoque funt zqualia.

ORONTIVS. Sint bina paraliclogramma invicem 2qualia, a/b/c& d/bre,
angulum qui fub a/b/& brc,ei quifub d/b/& bre/continetur zqualé habentia. Di- pars prima
¢ ooquddipforum parallclogrammorum a/b/c/& d/bse/ theorematis.
reaiprocafunt latcra,quz arcum zquales angulosdicut
o quidema/b/adbre, ficd’bradbrc. Conflituantur enim
: ' a/b/& bre/latera in dire@um:hoc autem fict,cbman
li a/brc/& o/bre/ fuetint equales duobus retis,per de-
cimamquartam primi. In dire@um quog; tunc erit d/bs
d ipfi b/c,per eandem propofitionem: anguli cnim d/bres
& e/brc, binis itidem retis,per primam & fecundam communé fententiam, erunt
#quales.Compleatur tandem c/b/e/parallclogrammum: productis in continuum
‘ n.iiij.
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C

Eiufdem Pri:
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- rectimg; datorum Parailclogrammorﬁ latetibus,per

1 fecundum poftulatt. Cim }g:tura/b/upafallclogram
In

mil, zquale fit per hypothefin ipfi d/b/e/parallelogri-
mo, &c/bsesaliud quoddam vtrique compa rabil&:8 pa-

- rallclogrammumeerit proinde vt a/b/c/ parallelogram

mum,ad parallelogrammum c/bre, fic parallclogram-
mum d&/bre/ad idem c/bre/ paraliclogrammd. Aequa-

ks cnim magnitudines ad candem magnitudinem, _candcm{mifept rati et
feptimam quinti. Sicut porrda/bie/ i_é;allc)ogygm;pﬁ,ad patallclogrammi QC/E/c,

. ficper primi huius fexti,bafis a/b/, a

bafin bre. fub eadé enim {untaltitudine ipfa

Jarb brelabic.cbre]dibre.obre| asbres & e/bres paralle] ogramma. Et ficut igitur bafis

, 1¢logmmif1um, ad ipﬁ'xit‘)

- asbsadbafinbre, fic per vndecimam quinti,d/bre/pa-

rallelogrammum, ad parallelogrammum c/bre. Sicut
rurfum per eandem primam huius fexti, d/b/e/paral-
parallelogrammum c/bre, fic bafis d/bsad bafin brc.

- [ubbre] dibre.cibre] djb.bye]. Et ficut igitur per ipfam vndecimam duinti a/b/ad bre,

ficd/bsad b/c Datorum itaque parallelogrammorum
asbse/& dsbre, reciproca funt latera quz ¢ircum zqua-
les angylos: per fecundam huius fexti diffinitionem.

Secundapars @[ Scd efto vt qui‘ad b/ funtanguli #quales fint adinuicem, & circli cofdem 2qua-
theorematis, 1¢ Jngulos: latera reciproct proportionalia,ficutasb/ad bre,fic d/brad/b/g.Aib ver

conuer(a pris

mz. fa vice,@ a/b/c/parallelogrammum,zquum eft ipfi d/bse/parallglogrammo. Rece-
ptum eft enim ex hypothefi,vta/b/ad bre, fic d/bs ad bsc.Sed ficut a/bs ad bre/ fic

 Tubrcabi abbic] &b bie] PET primam huius fexti, parallclogrammum a/brc/

ad c/bre/parallclogrammum.Et ficut igitur asb/c/pa
rallelogrammi,ad parallelogrammum c/b/e,fic per
vndecimam quinti d/b/- ad b/c. Sicut rurfum d/b/ ad

[brc.obie]d/b.brc[dbre.cibre| bre, ficper eandem primam huius {exti, parallclo-

grammum d/b/e/ad c/be/parallclogrammum.E fi-
cut igitur per ipfam vndecimam quinti a/b/c/ paral-
lelogrammum,ad c/bre/ parallelogrimum, fic paral-

lelogrammii d-bse/ad idé c/b/e/ parallelogrammd. Verung; igitur a/bre/& drbrer

parallelogrimum,ad idem parallelogrammii /bse/ habet candé rationem. zquii -
eftitaqy a/b/c/parallclogrammii ipfi dbse/ parallelogrimo, per non ipfius quin-
ti. Aequalili igitur & vnum vni zqualem habétium angulum parallelogrammo-
rum:& quz fequuntur reliqua.Quod oftendendum fuerat. |

Oedgnpe

.y DPeobuoig TR

~Nopiowp @ pinp ik lowp ixbrrwp yeviep Terybvop,cimsrbbeay of @Awead od gl
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- ' Theorema 10, P.ropcgitio 15.
] Equalium & vni vnizqualem habentium angulum triangu
. Alorum:recipro,ca funtlatera,que circum zquales angulos,Et
quorum vnum vniangulum zqualem habentium triangulorum
reciproca funtlatera,qua circum zquales angulos: ea quog; fune

zqualia,

matis pars. . O R QO N T I'VS. Sintbina triangula a/b/c/& drbre, angulum quifub a/b/ &

I§



bre,ci qui fub d/b/& bre/continetur 2qualem habentia.Dico latera ipforumasbres

& d/b/e/ triangulorum, quz circum cofdem 2quales {untangulos, fore reciprocd
roportionalia:ficut quidem a/bsad bre, ficd/bsad brc.  Collocentur enima/bs &
e/latera in diretum, & d/b/ ipfi b/c:quemadmodam przcedenti dementtratio-
a ne, eX decimaquarta primi, de parallelogrammori de-
ductum eft lateribus. Connectatur demd recta a/d, per
¢ primum poftulatum.Et quoniam per hypothefin, 2qui
" efta/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bse: & a/b/d/aliud
- quoddam vtriqg; comparabile triangulum. Etficut igicur
- .a/bsd/triangulum ad triangulum a/brc, ficidem tridgu.
- lumasb/dsad triangulum d/bre: eadem enim magnitu-
do,ad zquales eandem habet rationem,per feptimam quinti.Sicut porrd triangu
lumarb/d/ad triangulum d/bye,fic per primam huius fexti,a/b/ad bre.Et ficut igi-
tur per vndecimam quinti,a/b/ad br ¢, fic a/b/d/ triangulum ad triangulum a/b/c.
Ia/l;a%-a/b/qa/l;?l{.3]5/¢|a/b.5/e|Rurfum vt trifgulum a/b/d/ ad triangulum a/brc,fic
per candem primam huius fex®,d/b/ad b/c.Ergo ficut
a/bsad bre,fic d/bsad bre,per ipfamvndecimam quinti.
_ : triangulori itags a/b/c/& d/bre, latera quz circil 2qua-
|[wb-brefarbrd.arbrc| db-bic| ]es angulos reciprock funt proportionalia: per fecundi
huius fexti diffinitionem. €[Sed teceptum fit angulos
quiad b/fore innicem zquales; & quz circum cofdem
zquales angulos latera reciproce proportionalia: ficut
a/bsadbre,fic d/b/adbre Ao g a/brtriangulum,zquum eft ipfi d/bre/triangulo.
Eftenim ex hypothefi ficut a/b/ad bre,fic d/b/ad b/c.ch ficut asbsad b/c};ﬁc abds
+  |abrd. dbze [ab.bre] db, bicjtriangulum ad triangulii d/b/e:per primam huius fex-
EI—' SSRRIAT ti.Et %’:':Iut igitur d/b/ga“d bre,fic per vndecimam quinti,
a/bsd/triangulum ad triangulum d/bse. Sicut rurfum
: d/brad brc)fic triangulum a/b/d/ad triangulom a/bre,
per {xpius allegatam prims huius fexti.Et proinde ficut a/b/d triangulum ad gsi-
/brd.asbic|d/b.brcfa/bid. dbrejJangulum a/bse,fic per vndecimam ipfius quinti,idem
a/bsd/triangulum ad triangulum d/bre.Ad quas por-
o ro magnitudines, cadé magnitudo eandem habet ra-
: tionem:ipfz per nonam eiufdem quinti,funt zquales.
Aequum eftigitur a/b/c/triangulum,ipfi triangulo d/bre. Aequalium itaq; & vnd
vni zqualé habentid angulfi:&c.vt in theoremate.Quod oportebat demoriftrare.

C (-
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Theorema 11, Propofitio 16.

me.

16 S I:qjuatuor re®= linez proportionales fuerint : quod fub exs

tremis comprehenfum reétangulum, zquum eft ci, quod fub.

medijs continetur re@tangulo. Et fi fub extremis comprehens
fum reGtangulum, zquum fuerit ei, quod {ub medijs continetur
reCtanigulo:quatuor re&z linez proportionaleserunt.

ORONTIVS. @Sint datz quatuor rectz lincx difcontinué proportionales E
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ab,wd e, & fficut a/bsad c/d,fice/ad f. Aio @ fub extremis a/b/& f/oompfchcnfum

re&tangulum,zquumett ci quod fub medijs c/d/& e/re€tangulo continetur. A da-

tis enim punétis a/& ¢/datarum linearum a/b/ & c/d, perpendiculares excitentur
a/g/& c/h,per vndecimam primi: fecetdrg; a/g/ ®qualis ipfif,& c/h/ zqualis ipfic,
pet tertiam ipfius primi propofitionem. & duttis vtring; parallelis, per trigefima
ciufdem primi,compleéantur F/b/& h/d/parallelogramma. Etquoniamreccprum
cft vtasbsad c/d,fic e/ad £Ipfi porrod e/zqualis cft c/h,& ipfif/zqualis a/g,per con
ftruCtionem:& zquales ad candem,candem habent rationem,per feptimam quinti.
. b __, Eftigicurveasb/ad c/d, ficc/h/ad asg. Parallelogrimo-
e rum itaq; g/b/& h/d, latera quz circum zquales(vtpote
retos quiada/& c)funtangulos,reciproce {unt propor-
tionalia.Aequum cft proinde g/b/ parallelogrammum
a b & d ipfi h/d/parallclogrammo, per fecundam partem deci-

& TF ' maquartz propofitionis huius fexti. Eftauté g/ b/ pa-
rallelogrammi id quad fub a/b/& f,parallelogrimum verd h/d/id quod fub /d/&
escontinetur rectangulum:zqualis cft enim c/h/ipfi ¢,& a/g/ipfi f, per coftructio-
nem.Comprehenfum itaq; fub extremis a/b/& f/re@angulum, i quod fub medijs
</d/& cscontinetur re&tangulo,cft zquale. CEfto nunc vtipfum g/b/ fub extremis

comprehenfum retangulum,zquum fic h/d/rectangulo,quod fub medijs c/d/&e/ -

continetur.Dico verfa vice, quatuor ipfas rectas lineas forc inuicem proportionas
les. Eadem nanque manente conftructione, quoniam g/bs eftid quod fub a/b/ &
a/g,ipfum verd hd/id quod fub ¢/d-& c/h-continctar rectangulum,per primi dif-
finitioné fecundi: & e/ipfi c/h, atq; f/ipfi a/g, per conftructionem zqualis. Eft itaq;
g/bsid quod fub a/b/& ¥, necnon & h+d/ id quod fub c/d & ¢/comprehenditur re-

~ &angulum.Sed id quod {ub a/b/&frcprehendicur retangulum,zquum eft ei per

hypothefin quod fub c/d & e/continetur re@angulo.Acqud eft igitur g/b/rectan-
gulum,ipfi re@dgulo h/d:& angulus qui ad a/angulo qui ad c/zqualis,per quartid

ftulaci,nempe rectus reto. Aequalium porro & vnum vni zqualem habétium
angulum parallclogrammord,reciproca funt latera que circum zquales angulos,
per primam partem ipfius decimzquartz huius fexti.Et ficut igitur a/b/ad c/d,fic
c/h/ad a/g Ipfi porro ch/zqualis eft e,& f/ipfia/g,per ipfam conftruétioné: zqua-
Ies praterea ad candem,candem habent rationem,8&cadem ad zquales,per fepti-

* mam quinti.Et igitur vt a/bsad c/d,ficesad f.  Si quatuor itaque reétz lincz pro-

portionales fuerint:& quz fequuntur reliqua. Quod erat oftendendum. .
Conbgpa B, Tpibeae g o
Ap Tpdieilidion drkhojop Gar , P nzd TOY Erpwp TS uvop Spoaylioy,Taop EI et
E_&'m‘: Tiig piows TeTporylng. Ko & P Kamb T8p Mxowp TRy Rvop Sgeoydniopyionp § &
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Theorema 12, Propofitio 17. |
S Itres reGtzlinez proportionales fuerine: quod fub extremis

comprehenfurn reftanguld,2qui eftei quod 2 media fit qua-

~drato. Etfi quod fubextremis continetur retangulum,zquum

Pars prima

theorematis.

fueritei quod 4 media fit'quadrato: ipfe tres rectzlinez propor=
tionales erunt. o . L

ORON'TIVS.@Sinttres rectz lincz continué proportionales a/b, c/d, & e
ficuta/b/ad c/d,fic c/d/ad ¢. Dico quod fuba/b/& e/comprehenfum re@angulum,
zquumeft ei quod & media c/d/fitquadrato. Defcribatur enimex a/b/& b/frquae

17
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fit zqualis ipfi ¢,tectangulum a/f,per vndecimam, & tertiam, atq; trigefimiprims

primizex c/d/verd,quadratum c/g,per ipfius primi quadragefimamfextam.A equa

lis erit igitur d/g,ipfi c/d, per ipfius quadrati diffinitionem: & 2quales ad eandem,

candem habent rationé,per {eptimam quinti.Sicut igitur asbsad c/d, fic dgrade.
Quatuor itaque reétz linez a/b,c/d, d/g, & ¢, funt difcs-

- tinué proportionales.Cprehenfum ergo fub extremis

l ]'e rectangulum,zquum eft ei quod fub medijs reangu.

: g . locotinetur:per primam partem antecedentis decima-

- Q b & 4 fexta pro pofitionis.Sed re@anguli a/feftid quod fub

a/b/& e,nam a/f/eft 2qualis ipfi e,per conftrutionem:retangulum autem c/g, id

quod ex /d/quadratum.Quod igitur fub extremis a/b/& ¢/ comprehéditur rects.

gulum,zqui eft ci quod i media c/d fit quadrato. @ Sed detur vt id quod fuba/b/ f:m’;

& c/continetur retangulum,zquii fit ei quod ex c/d/fit quadrato.Aio refponden- ma. °

ter,fore ficut 2/b/ad c/d,fic ¢/d ad e.Eifdem nang; veluti fupra conftrucis: quonid

id quod fub a/b/& e/ continetur retangulum,zqui eft i per hypothefin quod ex

c/d/fitquadrato.Sed ei quod fuba/b/& e/continetur retangulo,zquum eft re@an.

guluma/f,(zqualis fiquidem eft b/f/ipfi e,per conftructionem) & c/g, id quod ex

c/d/fit quadratum. Aequum eft igitur a/f/rectangulum ipfi quadratoc/g. Quadra-

tum porrd c/g/fub duabus rectis lineis ¢/d/& d/g, pet primam diffinitionem feci-

di catinetur.Quatuor itaque funt retz lincz a/E,C/d,d/g,& b/f:& quod fub extre-

mhis a/b/& b/f/retangulum continctur, 2quum cft ci quod {ub medijs c/d/& d/g/

comprehenditur reétangulo . Proportionales itaque funt ezdem quatuor recte %i-

nez,per fcciidam pattem ipfius antecedentis decimafexta propofitionis:ficut a/bs

ad c/dficd/g/ad b/f.Sed e/ipfi b/frper conftrutionem eft zqualis : & c/d/ipfid g,

per quadratidiffinitionem.zquales porrd ad eandem,eandem habent rationem,&

czdem ad zquales,per feptimam quinti-Eft igicur vt a/b/ad ¢/d, fic eadem c/d/ ad

e. Si tres itag reCtz lincx proportionales fuerint:&c. vt in theoremate.Quod de-

monftrandum receperamus.

Peéfhnpe S5 Peobeois .
1% aiis dloBeione tubeioee’, & Ropivar uBuypdppe Spoibrre if 3 poioe kéufpop ivdiypape
Jop Gevecypaenoct. - :
Problema 6, Propofitio 18. ‘.
18 Data retalinea: dato retilineo fimile,fimilitérg; pofitum

retilineum defcribere.
OR ONTI1VS.Sitdatum retilined a/b/c/d,data vero linea reta e/f,ex qua,
vel {upet quam,oporteat ipfi a/bc/d/reétilineo fimile fimilitérque pofitum deferi-
bere re&tilineum.Connectatur itag; a/c/reta,per primum poftulatum.& ad datam Dcfcriptl'q[r
retam lincam ¢/f,& data illius punéta e/& f, datis angulis c/a/b/& asbsc, 2quales ,;ngi“ ‘
per vigefimitertiam primi conftitudcur anguli,g/e/f/quidéipfi c/asb, & e/frgy ipfi
asb/c.Et quonid anguE c/a’b/&asb/c,per decimafeptimi primi,funt minores duo-
bus rectis:& ipfi quogsanguli g/c/f/ & e/f/g,binis itidem reis funt minores. con-
current ergo tandem e/g/& f/g/in continuum retimg; productz,per quintum po
ftulatum:coueniant itag; ad punéti g.Reliquus igitur angulus e/g/f, reliquo asc/b,
& per corollarium trigefimafecundz primi,& tertiam c3-

munem fententiam erit zqualis.Acquiangulom eft pro-

; pterea ¢/f/g/tridgulum,ipfia‘b/c/triangulo. Addatam

_ / [/ rurfum lincam retam e/ g, & data illius punéta e/ & g
& b e £ datisangulis d/a/c/& a/cnf, zquales anguli per candem



Problematis
oftenfiua res
folutio.

156 GEOMET. ELEMENT.

vigeﬁmamtcrtiam primi conﬁituitur,h/e/g«}uidcm ipfi dasc,& e/g/hvipfiascsd.
& producitur e/h/& /h,per fecundum poftulatum:donec (veluti priores)congre
diantur ad puncum h.Erit itag; reliquus angulus qui ad h,reliquo qui ad d-confe-
quenter zqualis: & proinde e/g/h/triangulum,ipfi a/c/d/ triangulo zquiangulum.
o , Acquiangulum infuper eft ¢/f/g/triangulum, ipft trian-
gulo a/b/c. Acquiangulorum porrd triangulorum pro-

portionalia funt latera,qu circil zquales angulos,per

?uartam huius fexti. Eftigitur vea/bsad bre, fice/fr ad

a

sg-ficut infuper b/c/adasc fic frg/ad e/gficut praterea
ascad ¢/d,fic e/g/ad gh.  Et ex zquali igitur, per vigefimamf{ecundam quinti, fi-

[breaic od[fgog ghi| bscrad ¢/d, fic frg/ad g/h. Rurfum eftficut ¢/ d/ad.

d/a,fic g/h/ ad hve. Et ficut d/asad arc, fic hresad esg fi-

W w citg; asc/ad a/b,fic e/g/ad e/f. Et ex zquali rurfum, per

candem vigefimamf{ecundam quinti,ficut dsa‘ad a-b, fic

hresad e/f. Etquoniam angulus gre/f,angulo c/a/breft zqualis:& hre/g/ ipfi daasc:
totus propterea angulus h-e/f,totid/a/b,per fecundam cdmunem fententid zqua-
[da-ac. ab. [he. e e | 1is oft: Et proinde totus frg/h, totibresds refpondenter

zqualis. Angulus porro quiad f,angulo quiad b: & re-.
W . w liquus qui ad h, reliquo quiad d/ zg<;:1alis oftenfus eft.

Acquiangulum eft itaque e/f/g/h/ re&tilineum, ipfi re-

‘ &ilineo a/b/c/d.Patuit,quod & latera quz circil zquales {unt angulos,cum eodem

habetproportionalia:ficuta/bsad b/c,fice/f/ad f/g: ficut item bsc/ad ¢/d, fic fg/ad
g/h:& ficut cdrad dva,fic g/hvad hresficut denique dasad asbfic hresad e/f. Simile
cft itag; retilineum e/f/g/h,ipfi re€hilineo a/bsc/d,atg; fimiliter pofitd : per primd
huius {exti diffinitionem. Super data-igitur reta linea e/f,dato retilincoarbrc/d,
fimile fimilitérg; poficum reéilineum defcriptil eft ¢/f/g/h.Quod feciffc oportuit.

) Oebpnpe ry, Peobiang 1,
A Bpoie Tiyanaymos ERMuha oi Aimhaoion Noye ¥ %5 Spohdpwp wAdesp.
Theorema 13,  Propofitio 19.

Imilia triangula:adinuicem in dupla funt ratione laterum fis
milis rationis,

9

ORONTIVS. Sintbina & {imilia, hoceft zquiangula & proportionalium -

laterum triangula,a/b/c/& d/ef:habentia angulum quiad b/ zqualem angulo qui
ad ¢, & ficutabsad brc,fic d/e/ad e/f. Dico triangulum a/b/c/ ad triangulum d/e/f/
duplicem habere rationem,quam latus b/c/ad latus e/fifeu quod ratio 1pfius a/b/es
trianguli ad triangulum d-e/f,ex lateris bsc/ad latus e/f7 duplata ratione céfurgit.

Prima oftens - In primis itag; aut b/c/eft zqualis isﬁ e/f,aut inzqualis. Si zqualis:erit ficut a/bs

g‘f’ differ® 54 e/f fic d/e/ad bsc.zquales enim a

candem,eandem habent rationem, & eadem
, ad xzquales,per feptimam quinti. Et proinde triangula
‘ 2 ‘ a/bse/& d/e/fhabeblt vt angulum vni angulo zqua-
' lem:& qua circid zqualesangulos latera reciproce pro-
portionalia. Aequum erit itaque triangulum a/b/c/ipfi

K e & ¢ triangulo d/e/f,per fecundam parté decimaquintx hu-
ius fextisficuti & bafis bsc,bafi e/f.Atqui ratio zqualita

tis corundem triangulorum,ex ipfa ratione zqualitatis laterd b/c/& e/fduplicata,
aut quouis alio modo multiplicata cfurgit. Quantitates enim duarum rationum
xqualitatis,per quintam diﬂgnitioncm huius {exti multiplicatz: reftituunt 2quali-
tatis itidem quititatem. €L A ¢ fi b/c/fuerit inzqualis ipfi e/f,altera earii erit maior.
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Eftobr ¢, ipfa e/f/ maior. Et ipfis b/’ & e/ f, tertia fufcipiatur proportionalis by g Sechida ciu
pervndecimam huius fexti ficut l?/C/ad c/ffice/fadbs g. & conne@atur rea a/g, demoftenfios
per primum poftulatum.Et quonii eft vt a/brad brc, fic d/e/ad e/f & permutatim "*differétia.
igitur,per {edecimam quinti,ficut a/b/ad dse,fic b/c/ad e/f. Sicut porro b/vad e/f,
[ab. die. [ brc. eff. [eif.big | fic ¢/f/ad b/g:& proinde ficut a/bsad dre, fic per vnde-

.

citham quinti ¢/f/adb/g. Triangulorum itaqsa/brg/ &
d’e/f;vnt angulum quiad b/vniangulo quiad ¢/zqua.
lem habentium, reciproca funt latera qua circii 2qua-

Ies angulos.Acquum eft itaq;a/b/g/triangulum,ipfi triangulo d/e/f,per fécunlm
partem quindecimz huius fexti.Rurfum quonii eft ficut b/c/ad e/ffice/f/ad brg:
' tres itaque rectz linez funt proportionales.Prima igi-

Y tur ad tertiam,duplicem rationem habet, quam ad fe-
cundam: per decimam huius quinti diffinitionem. Sed
' ficut prima b/c/ad tertiam b/g,fica/b/c/ tridggulum ad

b~ F «c¢ £

triangulum a/b/g, per primam huius fextifub codem
enim {unt vertice,atque in eademaltitudine ipfa trian
la.Et triangulum igitur a/b/c/ad triangulum a%/g, duplam rationé habet quam
vc/ad e/£1pfi porro asbrg triangulo, zquum eft triangulum d/e/f: & idem trian-
gulum ad zqualia triangula eandem habet rationem, perfeptimam quinti. Et tri-
angulum igitur a/b/c/ad triangulum dse/f, duplicem rationem habet quam brc/ad
e/f. Simila itag; triangula, in dupla ratione funt laterd fimilis rationis. Quod de-
monftrandum receperamus.

Corollarium.
@Fit proinde manifeftii,quod fi tres re@= lincz fuerint proportionales:erit ficut
prima ad tertiam, fic quod & prima defcribitur retangulum, ad fimile fimilitérg;
pofitd re¢tangulum quod a fecunda. Oftenfum eft enim

T—'_' d ficut b/c/ad brg,fic a/b/e/triangulid ad tridgulum a/b/g.
! + &—¢p— Et ficut igitur b/ /ad b/gyfic a/c/ reCtangulum ad /&
) retan Fum. | '
gu
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Theorema 14, Propofitio 20,
Imilia polygona,in fimilia criangula dividuntur,& in 2qua-
lia numero: & zqua ratione totis. Et po]ygonum ad polyfo’
num duplicem rationem habct,quim {imilis rationis latus ad fi1=
milis racionis latus.

ORONTIVS. ( Sint bina & fimilia polygona a/b/c/d/e/& frg/hvk/1: haben.
- tia angulum qui ad f/angulo quiad a/zqualem, & eum qui ad geiquiadb, & qui
ad hvei qui ad ¢, & fic de cxeteris: {itd; vt latus a/b/ad bre fic f/g/ad g/h,ficlieg; bres
a advd\fic fg/h/ad h/k,& deinceps ita, feruata lateri &an
gulord refpondentia. Dico primi,qudd ipfa a-b/c/dre, Primatheate

&£/ g/h/ k/ I/ polygona,, in fimilia & zqualia numero par
L dividuntur triangula.Conneétitur enim a/c/& asd,nec-
non f/h/&f/k/linex re@z, per primum poftulatum. Et
k qQuonii per hypothefin (hoc eft, datam polygonori fi-
militudiné)angulus qui ad b/zquus eftangulo quiad g,

.-




Pars fecunda
theotematis.
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& ficut latus a/bsad brc, fic f/g/ad g/h : fit vt bina criangula a/b/e/& £/g/h, habeant
vnum angulum vni angulo zqualem, & quz circil 2quales angulos latera propor-
tionalia. Aequiangula funt propterea a/bsc/ & f/g/h/ eriangula, per fextam huius
{cxti:& zquales habent angulos,{ub quibus eufdem rationis latera fubtenduntur,
vtpote angulum b a/ c/angulo g/f/h, & angulum b/c/asipfi g/h/£ Hincper quar-
tam eiufdem fexti,proportionalia funt latera quz circum zquales angulos,& fimi-
lis rationis quz &qualibus angulis latera fubtenduntur :ficut igitur a/c/ad b, fic”
f/h/ad g/h.Sed per hypothefin, vt b/ ad e/dfic E/h/

fae bre._ad | th g Bkl ghk. Etex zquali igitur,ficut asc/ad c/d,fic f/h/ad

h/k:per vigefimamfecundam quinti.Et quoniam totus

: angulus b/c/ d, toti angulo g/ by k, per hypothefin eft
®qualis,& angulus b/c/a,ipfi g/h/f/zqualis nuncoftenfus eft:reliquus igitura/c/d,
teliquo f/h/k,per tertiam communem fententid eft zqualis. Triangulaitagsa/c/ds
& f+h/k,habent rurfum vnum angulum vni angulo zqualem,& quz circum zqua-
les angulos latera propottionalia: zquiangula funt igitur a/c/d/& f/g/h/ triangu-
la,per canden {extam huius fexti.Et per quartam ipfius fexti, latera qua circum
@quales angulos proportionalia. Haud diffimiliter oftendetur triangulum a/dze,
a triangulo f/k/1/fore quianguld:& proportionalia quz:

- circam zquales angulos habere latera.Simile eft itaque
13/bsestrianguld ipfi £/g/h/triangulo, & a/c/d/ipfi f/h/k,
necnonardre/ipfi triangulo f/k/I: per primi huius {exei
libri diffinitioné. Data igitur a/b/ c/d/es & £/g/h/k/l/po-
c d  h 'k lygona,infimilia & zqualia numero tridgula dividitur.
@Dico infuper,g ipfa triangula funtinuicé,atq; totis ipfis polygonis proportiona
lia:ficut triangula a/b/c/ad erianguld f/g/h,ficasc/d/ad f/h/k,& ad/esad f/k/lerid.
guli:ficdeq; a/b/c/triangulum ad ipfum trianguli f/g/h, {ic a/b/c/d e/polygonum
ad polygona f/g-h/k/1.Cam enim a-bsc/trianguli fimile fic £/g/h/triangulo,fintg;
a/c/& t/h/fimilis rationis latera:triangulum igitur a/b/c/ ad triangulum f/g/h, du-
plicem rationé habet,quam latus a/c/ad latus f/h, per antecedenté decimamnoni
propofitioné.Et proinde tridfgulum a/c/d/ad triangul@ £/h/k/duplatam itidem ra.
tioné habet,quam idem latus a/c/ad latus f/h.Qua auté eidem {unt cxdem ratio-.
nes,adinuicé funtezdem:per vndecima quinti.Ec ficut igitur a/b/c/criangulum ad
triangulum frg/h,fic trianguluma/c/d/ad triangulum f/h/k. Rurfum quonii eri-
angulum a/c/d/fimile eft tridggulo f/h/k,& latus a/d/fimilis rationis cum f/k:trian.
gulum propterea a/c/d/ad tridggulum f/h/k/duplatam rationem habet,quam latus
ard-ad latus f/k,per ipfam antecedentem decimamnonarn huius fexti-Et criangu-
lum’ confequéter ad/e/ad eriangulum f/k/l/duplatam itidem rationé habet,quam
idem latus a/d/ad ipfum latus 5;.15: ficut igitur a/c/d/triangulum,ad triangulum
f/h/k:fic per eandem vndecimi quinti,triangulum a/d-e/ad triangulum f/k/1.Sicut
brcighwod bhkade. pkijporro a/c/d/ad f/h/k,fit patuita/b/c/triangulumad

. triangulum f/g/h. Et ficut igitur, per vndecimam

ipfius quinti,triangulum a/b/c/ad triangulii f/g/h:
fic triangulum a/d/e/ad triangulum /k/I. Propor
tionalia itaque funtipfa nuper expreffa triangula:ficutasb/c/ad frg/h, fic a/c/d/ad
f/h/k,&a/d/e/ad f/k/LEft igitur per duodecimi quin [Sicut—asbrc. Fd {f/ g/h. '

®

ti,{icut vnd antecedentium ad viaum confequentiti:fic fi—a od. fr by k.
omnia antecedentia,ad omnia confequétia.Sicut itags [S—— dre. £kl
triangulum a/ b/ ¢, ad triangulum f/g/h:fic a/ b/ ¢/ d’ e/ polygonum, ad polygo-
num §/g/h/k/1. Sunt igitur 1pfa triangula tum inaicem, tum ipfis totis polygonis
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roportionalia. € Aio demil @ polygoniia/b/c/dre,ad fl/‘g/h/kfl,duplaum tationé
Kabct,quam latus a/b/ad fimilis rationis latus £/g.Oftenfum eft enim vt trianguli
a/b/c,ad triangulum f/g/hific a/b/c/d/e/polygonum,ad polygonum f/g/h/k/1.Sed
triangulum a/b/c/ad triangulum f/g/h/duplatam rationem habet,quam a/b/latus
ad fimilis rationis latus f/g, per antecedentem decimamnoni propofitionem huius
fexti: imile nang; oftenfum eft a/b/c/ triangulum, ipfi f/g/h/triangulo. Et poly,
num igitur a/b/c/d/e,ad polygonum f/g/h/k/l/duplatam rationem babet,quam 5.
tus a-bsad fimilis rationis latus f/g. Similia itags polygona: &c. vt in theoremate,
Quod fuerat oftendendum.

Corollarium primum.

Fit itag; generaliter manifeftum, @ fimiles quzcung; retilinez figura,in dupla
ratione funt adinuicem fimilis rationis Jaterum:id eft,@ ratio fimilium re@ilincari
figurarum, ex duplata fimilium laterum ratione confurgit. Id enim primd patuit
intriangulis,& retangulis,fiue quadratis:nuncautem in polygonis,& omnia poly
gona in triangula diuifibilia funt.

Corollarium fecundum.

@ Sequitur rurfum,qudd fi tres reéta linez fuerint proportionales : erit ficut pri-
ma ad tertiam, fic defcripea fuper primam vel 3 prima {pecies retilinei, ad fimilé
fimilitérq; pofitam fpeciem,quz 3 fecunda vel fupra fecundam conferibitur.Often
fum eft enim polygontia/b/c/d/e,ad polygonum £/g/h/k/l/duplam rationé habere,
quam latus a/b/ad latus £/g. & fi ipfarum a/b/& f/g/tertiam acceperimus propor-
tionalem,per vndecimam huius {exti, vtpote m/n: ipfa
a/bsad m/n/duplam itidem rationé habebit,quam eadé

' b 2bsad f/g,per decimam diffinitionem quinti. Et proin-
_ / ‘; __, deficut asbsad mvn, fic a/breretilineum ad fimile fimi
™ 7 litérque pofitum re@ilineum f/g/h.

Ocdpnpa 1ty Peobegie  xa
TA & &vr§ tvvypappse Spo kol &Mikoig Bhip Spoia.
Theorema 15, Propofitio 21.
Vz eidem reilineo funt fimilia:& adinuicem funt fimilia,

O RO N'TIVS.ESint bina re&tilinea a/b/ o & dreA, eidem retilineo g/b/ks
fimilia.Dico a’b/c/retilineum,fimile fore retilineo d/e/f.Ciim enim ex hypothe-
fi a'bres & g/hvks reétilinea, fimilia fint adinuicem : habebunt propterea angulos

<

Tertia pars.

zquales ad vnum, & quz circum zquales angulos funtlatera proportionalia: per

rimz diffinitionts huius fexti conuerfionem.Et¢ proine
‘ Sc rectilinea d/e/f/& g/h/k,zquiangula eriit,& propor-

tionalid itidem lateri: cim exipfa hypothefi fimilia fine

adinuicem.Sitvterg; angulorum qui ad b/& ¢,ipfi angu-

~ lo qui ad hyzqualis:& ficut g/h/ad h/k, fica/b/ad bre, &

_ k  de/adef. Etquoniamangulus quiad b/zqualis cft an-
guloqui ad h,& eidé angulo qui ad h/ zqualis angulus quiad e: angulus igitur qui
ad brangulo qui ad ,per primam communéfententiam eft zqualis. Infuper quo-
Tab. bre]_ gh. W[ de. e/f] niam eft vta/b/ad bre,fic g/h/ad h/kdicut rurfum g/

' , adh/k, ficd/ezade/f. Et ficut igitu'r a/b/ad brc, fic pet

. \@ vndecimam quinti,d/e/ad e/f. Proportionalia itags {unt

| latera,quz circii cofdem zquales angulos quiad b/& c.
, o-ij.
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Haud diffimiliter oftendemus , reliquos angulos ipfius as bs ¢/ retilinei, reliquis
angulis ipfius d/e/f/fore inuicem zquales: & circum eofdem aquales angulos late-
1a proportionalia.Simile eft itaq; a/b/c/reétilined, ipfi retilineo d/e/f, per primam
huius {exti diffinitionem.Quod oportebat demontftrare.
' ‘ exbgnpa 15y  Pedbeaig xp.
™ Ap Téarapis ivbEou dvdhoyop Gaikod T @B RUTDY iue’é'yfuppu Spoidrs nod Spoitag
E&vm)prp&?&,'mélo?bp isot . kp T &W GuTSp (vbiypappa SpoidTs Kok Spolwg
Ewcyryaep i Svdihepop fynod duTod o udSon dwcihoyop lovrro.
Theorema 16, Propofitio 22,
I quatuor retz linez pr(:lportionalcs fuerint:& ab eis reilis
nea {imilia fimilitérque defcripea, pro{Portionalia erunt. Et
fx ab ipfis retilineafimilia fimilitérque defcripta, proportionalia
fuerint:ipfe quoque rectz linez proportionales erunt.:

ORO NT VS.€Sint quatuor retz linez dicstinué proportionales a/b,c/d,
Parsprima  ¢/f & g/h:ficut quidem a/brad c/d\fic ¢/f/ad g/h. Et per
theorematis. decimamoauam huius fexti,ab ipfis a/b/& c/d,fimilia m
aA O+
! v

fimilitérq; pofita rectilinea defcribantur,l/a/b/& m/c/d:
& per candem decimamoctaud, ab ipfis e/f/& g/h, alia
quzdam fimilia fimilitérque ofita re@ilinea, n/ e/ /&
o/g/h. Aio fore ficut lra/ vad m/c/d\fic nve/f/ ad osg/h. -
Inueniatur enim ipfis a/bs & ¢/ d, tertia proportionalis ﬂ
piipfis autem e/f/& g/h,tertia itidem proportionalis r, ¢ t
per vndecimam huius fexti. Cium fit igitur ex hypothe- '
fab.od. p | ef.gh. r| fivtasbradcsd,fice/frad grh, & per conftructionem
ficut b/csad p,fic g/hvad r.Et ex #qua igitur ratione,
ficut a-bs ad pefic e/’ ad r, pet vigelimam(ecundam
Wabmod[abp [ F 1] quinti.Sicut porro a-bsad p,ficla‘b/ re@ilineum,ad
— ~—— reclilineum m/c/d: per fecundum corollarium vige.
{im= huius fexti. Ecficut igitur I/ a/ b/ re@tilineum,
ad rectilined m/c/d: fic per vndecimam ipfius quin.
[rab.micd] ef.rneforgh] the/f ad r. Sicut rutfum e/f, ad r: fic, per idem co-
rollarium , te@ilineum n/e/f7ad reilineum o/g/h.
- Etficuticaque l’a/b,ad m/c/d:fic per eandem vnde-
Sccundapars ~ cimam quinti, n/e/f/ad osg/h. @Si autem fuerit ve

——

T
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conuerla prix [/a/b/ad mscrd,fic n/e/f/ad o/g/h:dico verfa vice,quatuor lincas retas a/b,c/de/fr

& g/h,fore propottionales,ficut a/bsad c/d,fic e/f/ad g/h. Datis enim tribus reétis
lineis a/b,¢/d,&e/fquartainueniatur proportionalis s/t,per duodecima huius fex-
ti-Et per decimamo@auvam ciufdem,ab eadem s/t,iplis ve/f/& osg/h/fimile fimi-
litérque pofitum re@tilineum defcribatur v/s/¢.Et quoniam eft vta/i/a‘d c/dfice/fr

- ad s/t,& ab ipfis a/b/& ¢/d/fimilia fimilitérque pofita defcribuntur tectilineal/asbs
&mye/d,ab ipfis autem e/f/& s/t/Aimilia itidem fimilitérq; pofita retilinea nve/r
&v/s/t.cft igitur per primam partem iam demonftrats huius propofitionis, ficut
Va/bradmse/d, fic n/e/f7 ad v/s/t. Receptum eft autem ex hypothefi, vela/brad
[vefoghliab.madmetvs ,qm/c:/d, fic n/e/frad o/g/h. Et ficut i§itur n/e/fad

' orsg/hific per vndecimam quinti,n/e/f/ad v/s/t. Ea-
dem itaque magnitudo n/e/ f, ad verafq; o/g/h/ &
v/s/t,eandem habet rationem. Aequum eft igitur
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re&ilincum o/g/h,ipfi v/s/t : per nonam quinti. Eft auté & eidem ﬁmilc,ﬁmilitc’rq;
pofitum,per conftructionem. Similia porrd fimilitérque pofita,& inuicem xqualia
reilinea:ab 2zqualibus, aut fuper zqualibus rectis lincis dc(&ribﬁtur.Acqualis eft-
igitur s/tipfi g/h.Eft auté vt a/bsad c/d fice/frad s/t. ipfi porro s/t,zqualis often-
é cft g/h:& cadem ad zquales,candem habet rationé,per {eptimam quinti Et ficue
igituras bs ad ¢ dific e/f,ad g/h. E;go fi quatuor reétz lincz proportionales fue-
rint:& quz fequuntur reliqua.Quod oftendendum fufceperamus.
Lemma fiue affumptum.
Q€ Qudd autem fimilia, fimilitérque pofita, & inuicem 2qualia tetilinea, habeant
fimilis rationis latera inuicem zqualia:fic demonftratur.Sint rurfum 2qualia, & fi-
B, v milia, fimilitérque pofita retilinea, o/g/h/& v/st: fitg;
vtorg/ad g/h,ficv/s/ad s/t. Aio quod g/h/& s/t (unt in-
M ,Z_Z uicem zquales.Si nanque fuerint inzquales: altera ma-
ior erit.Efto (fi poffibile fit) g/h, maior s/t.Et quoniam
eft vt o/g/ad g/h,fic v/s/ad s/t:& econtra igitur,vel a conuerfa ratione, ficut g/h/ad
o/g,ficerit s/t/ad v/s:per corollarium quartz libri quinti.Sed prima g/h,maior cft
tertia s/t:& fecunda itaque o/g,quarta v/s/maior erit, per decimamquartam ipfius
quinti.Binz itaque o/g/& g-h,duabus v/s/& s/t/erunt ma
| gh | og [sre 1v/s | jores:a proinde ipfum reétilined o g/ b, maius rectilinco
v/s/t.Eft auté eidem zquale,per hypothefin: quz fimul impoffibilia funt. Non eft

. igitur g/h,maior ipfa s/t.Similiter oftendetur, qudd neq; minor. Acqualis cft itag;

23

g/h,cidem s/t. Quod fuerat oftendendum.

Gtdek y Pedbane Ky,
A iGybnee ocpaMuNSypapspo,meds ERNNa ASyop (3 Tp ovpwefvopix T5p wAweEy.
' Theorema 17, Pr_op:{?tio 23, I
Equian{gula parallcloiramma, adinuicem rationem habent

compofitam ex laceribus.
ORO NTIVS. €Dec lateribus velim intelligas, qua circum zquales funtan-
gulos.Sintigitur bina parallelogramma inuicé zquiangula,a/b/c/& d/bse: quorum
angulus quifub a/bs & b/ cangulo quifub d/b/& bre/ continetur fit zqualts. Dico
a/bsc/parallelogrammum, ad parallclogrammum d/bre, rationem habere com
fitam ex ratione laterum/-brad bre,& c/brad b/d.Con-
ftituantur enim a/bs &bre/ laterain diretum: hocau-
tem fict, cim angulib/as & c/bre/ duobus reétis fue-
¢ Tint 2quales, per decimamquartam primi. tunc quog;

[

* r A in dire€tum erit ¢/ b/ ipfi b/ d, pet eandem propofitio-
— ' nem:nam an‘guli e/b/o/& e/brd,per primam & tertiam
—h | communem fententiam, duobus itidem rectis quabi-

tur . Compleatur denique parallelogrammum ¢ br e:
frodu&is in continuum re&dmque, per fecundum poftulatum,corundem paralle-
ogrammorum lateribus . Proponatur infuper recta quadam lincaf: & tribus da-
tis rectis lincis a/b, b/ ¢, & f:quarta fubfumatur proportionalis g , per duodeci-
mam huius fexti. Eritigitur vea/b,ad b/ e :ficf, ad g.Et per eandem duodecimam
propofitionem, tribus datis reétis lineis b, b/d, & g: quarta rurfum proportiona-

lis accipiatur h. Erit ergo vt e/b,ad brd:fic g,ad h. Eft autem ficutas brad b/ e, ficf/

ad g, rationes itaque ipfius £ ad g, & g/ ad h: e@dem funt ipfis rationibus a/ b/ ad
bre, & w/bsad brd. Ratio porrd f/ad h,componitur ex ratione ipfius £ ad g, atque
0.iij

Partifi igurs
preparatio,
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ipfius g/ ad h¢veluti quinta huios fexti premiffum eft diffinitione . Et proinde ra-
Pracipua des tio f/ag h, componitur ex ratione lateruma/bs ad bre, & c/b/ad b/d. His przofte-
::'tiomi‘;“" fis, quoniam asb/c/ & c/bre/ parallelogramma fub eadem funt altitudine:ad fe inui-
" cemigitur funt ve bafes, per primam huius fexti. Sicutitaque a/b,ad bre: ficabrc
parallclogrammum,ad parallclogrammum ¢ bre. Sicutautemasbs ad bre, fic per

¢ Tabbabeh el::lon.ﬁru&xon.cm. fzad g. Et ficut igitur f,ad g: fic per va

1f8 ccimam quinti, a/ b/ ¢/ parallelogrammum, ad ¢/bre/

. parallelogrammum. Infoper quoniam c/b/e/&d/ by e/
- parallelogramma, in cadem funt altitudine:ad e inui-

cem tur{um funt vebafes, per candem primam huius fexti. Sicut ergo ¢/ bsad brd:

fic parallelogrammum ¢/bre;ad d/bre/parallelogrammum. Sicut porro c/b,ad b/d:
2B [ob.brd[c/bre. dibreffic pet conftructionem g, ad h, Etficut igitur g/ad h: fic
parallelogrammum c/b/e, ad d/bse/ parallelogrimum,

peripam vndecimam quinti.Et quoniam ofté(um cft,
vt f7ad g,fica/b/c/parallelogrammi,ad parallelogram-
mumec by ¢: ficut rurfom g/ ad h, fic idem parallclogrammumec/ b/ ¢,ad d/ bres

F. g . h| abc. cbe. dbe parallelogrammum . Et ex #qua igitur ratione, per vi-
l@ WJ gefimamfeciidam ciufdem quinti, ficut fad h:fica/bre/

parallelogrammum;,ad d/b/e/parallelogrammi. Atqui
ratio f/ad h, compofita eft (vti fupri deduximus) ex
: ratione laceruma’b/adb e, & ¢/ b, ad b/d. Etparalle-

: . logrammum igitur a/b/c/ad parallelogrammumd-bre,
) . rationem habet compofitam ex ratione laterum a/bsad

a . B " bre, & c/brad b/d. Aequiangula itaque parallelogram-

[

g ' ma, rationem habent compofitam ex lateribus ,angu-
h_, - los inuicem zquales continentibus.Quod demonftran-
d dum fuerat. :
Oubgrpac  ny Pedbsaie  kd. ’

I I Arrie morgaRaNoypdiyips; vl bl Tl i puengop aoceaBihdypeeppueSpsoie B Tk
7% Sho Rod &Aihoie. L
: Theorema 18, Propoﬁtio 24
Mnis parallelogrammi,qu circa dimetiétem parallelogris
3 ma:fimilia funt toti, & adinuicem. 3
O-R O N T 1V S. €Efo datum parallelogrammum a/b/c/d,cuius dimetiens fit
a/6,¥ circa ipfum dimetientem parallclogramm,c/f/& g/h.Aio ipfae/f/ &g/h/pa-
rallelogramma,toti parallelogrammo a/b/c/d,atque in-

Qudd e,f,p; uvicem fore fimilia. T'rianguli enim a/b/c, ad latus b/ c/ :
e SAmE 2@t ft parallela £/ (ecat igitur £ipfius triangulilate- N \
f L h

abod  ra proportionaliter,per fecundam huius fexti, ficutb/f
ad fr, ficc/l7ad 1/ a. Trianguli rurfum a/ d/ ¢, ad latus

d/c/a@ta cft parallela e/l:fecat igitur ¢/l ipfius trianguli \ _ N
B

Iatera proportionaliter,per ¢adem fecundi huius fexti,
ficut ¢/l ad Va, ficdses ad e/a. Sicut porrd e/Irad lajfic
dftenfum eft b/f/ad f/a. Et ficut igitur bAzad f/a, fic per
I f fiajol Va] & e a| yndecimd quinti, d/e/ad e/2.Si autem diuifz magnitu.

~ dines,proportionales fuerintcompofitz quog; propor-
: @/ tionales eriit, per decimamo¢tauam quinti. Et ficutigi-
- tur b/asada/ffic d/asadase.Et permutatim rurfum,per

3,

24
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|ba. [ af. [ dra. [ @ e. | decimamfextam ciufdem quinti,ficutbraad a/d,ficfas
ad a/e. Proportionalia itag; funt latera, qua circum any

w gulum qui ad a/vtrique parallelogrammo commune

: : Infuper,quoniam parallela cft f/1/ ipfi b/c; zqualis ¢
angulus a/f/L,ipfi angulo a/bscnecnd & a/l/A,ipfi a/c/b,per vigefimamnonam prie
mi.Angulus porro qui fub fra/l/aut b/asc,verique trianguloa/b/c/& a/£/1/ commu-
nis cft. A cquianguld eft itaque trianguld a/f/],tridgulo a/bsc Haud diffimilicer tris-
gulum ase/ltridgulo a/d/c/ oftendetur zquiangu?:'::& angulus ase/l/angulo a/d/cs
xqualis.atque a/l-¢/ipfi anguloa/cvd.Siautem zquales anguli,zqualibus céponan-
tur angulis:confurgent per fecundam cSmunem fententi,zquales anguli.Acquus

eft igiturangulus {/ 1 ¢, ipfib/ ¢/ d: & totum proinde parallelogrammum ¢/, toti -

a/b/e/d/zquiangulum. Rurfum quoniam a/f/1/& a/b/c/triangula fimiliter & aze/ls

atque a/d/c,funt inuicem zquiangula : proportionalia itaque funt latera, qu circit
zqualesangulos, per quartam huius fexti. Sicut igitur a/bsad bre, fic a/fad £/1: fi-
citque brc/ad c/a,ficf/l/ad l/a.Sicut rurfum a/esad e/d, fica/lad lve: ficut denique
c/d/ad da, ficl/e/ ad e/a. Et quoniam oftenfum eft,vt b/crad c/a, fic f/l/ad la: ficue
praterca a/c/ad c/d,fica/l/adl/e-Et ex zquaigitur ratione,per vigefimamfecidam
quinti,ficut b/c/ad ¢/d,ficf/l/ad l/e. ' o

[ab/ [bic [oar | edi [ diar | T {aE [ 6V Ve (Ve (o]

Acquiangulorum itaque parallclogrammoruma b, ¢; /& e/f,proportionalia funt
latera quz circum zquales angulos . Simile eftigitur &/ f/ parallelogrammunm, ipfi
abre/ds parallelogrammos per primam huius fexti diffinitionem. Haud diffimili
via,g/hyparallelogrammum,ipfi a/b/c/d parallelogrammofimile fore conuincetur:
cundem qui prius,verfus angulum ¢,& ipfum g/bv parallelogrammum refponden-
teriterando difcurfum. Ec proinde vtrunque ipforum e/f& g/hsparallelogrammo-
rum,fimile cft eidem a'b/od/parallclogrammo.Omne atitem parallelogrammum,
rectilineum eft:& quz eidem reétilineo funt fimilia, & adinuicem fimikia funt, per
Viﬁcﬁmamprimam huius fexti.Simile eft igitur ¢/f/parallelogrammum,ipfi g/b/pa
rallelogrammo. Omnis itaque parallelogrammi,qu circa dimetienté parallelo-
gramma,fimilia {unt toti,& adinuicem.Quod oportuit oftendiffe.
Poofhupa & Peobearg ke, :
Q dobiva ivbuypappo Spoiopkgd &R & dabivar ioopyr dud ousiGeddou.
Protlema s Propofitio 2. _
25 Ao reétilineo fimile,& alij dato Zquale,idem conftituere.

O RON T 1VS. Sintbina retilinea, abroinquam & d:fitg; receptum, ipfi

datoa by © rectilineo fimile, ipfi vero &’ zquale ,idem
- rettilineum coftituere. Ad datam itaque rectam lincam
_ d |  be&indato angulo qui fub e/bc, dato retilineo abrc,
v/ .. \e g zquale conftruatur parallelogrammum b f:fimiliter &

| -1 eiquifubebigzquali,datoretilineo d,zquale rurfum
¢ £ b parallelogrammum conftituatur c/h,per quadragefima

. , quar_tzm;& quadraggﬁmamquin_tam rimi,vtroque re-
- o+ - €tilineo(fi expediat)in triigula diftributo . Et quoniam
i R angulus fio/g,equus et an%lo e/brc,per coftructionem,

.. 'vtrique autem communis biof: anguli propterea b/f,
) o o.iiij.

erldd gh,pa
rallelogrimil
cidE 2, b’ |C’d’
fir fimile.

udde,f, &
3y ﬁmﬂl‘a

int adinuic€.

-

Partium figue
rx pramittds
dadefcriptio,

ad re@am lineam fic,atque in dato angulo qui fub fiog -
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& frc/g/ duobus angulis e/brcs & c/b/A, funt per fecundam communem fententiam
zquales.fed angulie/b/c/& bre/A funt 2quales duobus rettis,per vigefimamnonam
iﬁ‘}lus primi.Et duo igitur anguli b/c/f/& f/c/g,binis itidem reétis %um zquales. In
directum eftigitur b/c,ipfi c/g,per decimamquartam eiufdem primi: & e/f/ confe-
quenter ipfi f/h. Binis infuper datis rectis lincis b/c/& c/g,media proportionalis

4 inueniatur I/m,per decimamtertiam huius fexti.Et per
decimamoctauam ciufdem {exti, fuper data re@a linea
: d I/m, dato re&ilinco a/ br ¢, fimile fimilitérque pofitum
. re&ilincam defcribatur,n/l/m. Aio reéilineum n/l/m,

Demoniratis . P < g zquum fore ipfi d.Cim enim tres linez reteb/c,l/m,
ba problema, & c/g fint per conftructionem cétinue proportionales:
e £ B erit per fecundum corollarif vigefimz huiws fexti, -

!

Oftzfio theos
fematis ab 1o
poflibili,

cut ‘Prima ad tertiam,fic{pecies rectilinei quz 4 prima,

ad fimilem fimilitérque pofitam {peciem que i fecun-

1 da.Sicut igitur brc,ad c/giic asb/c/reétilineum,ad reéti

™ linef n/l/m.Sicut porrd b/c,ad c/g:fich/f/ parallelogra-

mum,ad parallelogrammum c/h, per primam huius fexti:(unt enim in cademal-

titudine c/f.Ergo ficuta/bsc/retilineum,ad rectilineum nvl/mific per vndecimam
quinti,b/f/parallclogrammum,ad parallclogrammum

lubre.nimibre.crgl b £ |y, Sed rectilineum a/brc,zquum cft per conftructio-
nem ipfi b/f/parallelogrimo:& reétilined igitur n/l/m,
' ipfi parallclogrammo c/h/per decimamquartam quin-

ti eft zquale.Eidem rurfum parallelogrimo oh, zquil

cft d/re@tilincum,per conftrutionem:& n/bvitag; rectilineum, ipfi d/reétilineo,

Eerilrrimam communem fentétiam cft zquale. Conftrutii eft autem & ipfia/bres

mile. Idem itaque retilineum n/l/m,ipfi dato re@ilinco a/b/c/Aimile,& alijdato
{cilicet d/zquale conftitutum eft. Quod efficere oportebat. -

' o 19 Pgottals ks,
EAp & aozpaRnNoypdpps e ANNSypoeprprop Gepoetged Spoidp v B EAg 1} Spoiaag

i pfvopyKosvip uaviap ixop &urGyatdh Thi utlth YuPop I8 & Brq.
o Theorema 19,  Propofitio 26. |
S Ia parallclogrammo parallelogrammum auferatur, fimile to

ti & fimiliter poﬁtum, communem angulum habensei: cir=
cum eundem dimetientem efttoti,

26

OR ON T IV S. Eftodatum parallelogrammum a/b/c/d:: 3 quo fimile fimi-

litérque pofitum,& communcmilli habens angulum qui ad a, auferatur diftingua-
tirve parallclogrammumare/f/g. Dico ipfaa/b/c/d/ & ase/f/g/ parallelogramma,
circa cundem fore dimetientem 2/f/c:hoc eft dimetientem a/ £ ¢ totius paralleclo-
L grammia/b/c/d,tranfire per angulum qui ad £, & vtrig;
A parallelogrammo fore communem. Si enim a/c/non

tranfierit per f: tranfeat (fi poffibile fit)ve a/h/c. fecabit
igitur a/h/c,aut e/fyaut frg/latus ipfius a/e/f/g/paralle-
logrammi.Secet ip{um latus e/fin pun&toh.& per pun-
€tum h,vtrique iplard a/e/& f/g/parallela ducacur b/l,
a \{ per trigefimamprimam primi. Enit itaque e/l/ paralle-
ogrammum, ¥ circa eundem dimetientem cum ipfo

a/bre/d/parallclogrammo.Simile erit igitur e/l parallelogrammum, ipfi a/b/c/ds
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irallclogrammo,per vigefimamquartam huius fexti.Eidem porrd a/b/c/d parals
‘r:iogrammo,ﬁmilc cft per hypothefin,ipfum e/f/g/parallclogrammum. Quz au.
tem eidem retilineo fimilia,& adinuicem fimilia {unt,per vigefimamprimam hu.
ins fexti.Simile erit itaque e/l/parallclogrammunm,ipfi ¢/f/g/parallclogrammo.Si
milia porro parallelogramma funt, qu angulos zquales habent ad voum,& qua
circa angulos ®quales latera proportionalia,per prima
R_ ¢ diffinitionis huius fexti conuerfioné.Et ficut igitur e/a/
ad asg,fic e/asad /1. Ad quas auté cadem, candé habet
rationem,ipfz funt zquales,per nonam quinti.Acqua-

lis foret igitur a/g,ipfi a/k totum {uz parti:quod per no '\
nam communé fg;atcntiam eft impoflibile.Idem etiam
A {ubfequetur incdueniens,vbi pofueris eundé asc/dime-
tienté fecare latus /g Tranfitigitur a/c/totius a/b/c/d/
parallelogrammi dimetiens,per angulum atq; pun& f: & proinde ipfurhiae/f/g/
parallclogrammum,circum cundem dimetientem eft toti a/b/c/d/ parallelogram.
mo. Igiturf(i i parallclogrammo parallelogrammum auferatur: &c.vtin theore.
mate.Quod demonftrare fuerat operzpretium. Lo ST

Ordpnpe Ky Peofeae A
. H Aviwp %5 mozele This ulih Eudap afaRopficop TPaRuhoyedppwp,nod i Rar

Top Gdea TPaRhoypdppoie poiois 7¢ @ poiws xaufiois & &ws 4 fuiodao kv
yeropSic:pipistp Kiyb &wo s iplodos’ wagaaloufyop wopaRohdypappoy, .
Spoiop 3p & iMdppan. "
Theorema 20,  Propofitio 27. _
27 O Mnium parallelogrimorum circum eandem rectam lineam
\_/ proie&torum, deﬁcientitimél; {pecie garallclogrammis fimi=.
libus fimilitérque pofitis ei quod 4 dimidia defcriptumeeft: mas.
ximum eft quod 2 dimidia proieGtum parallelogrammumyfimile
exiftens fumpto. o
ORONTI1V S. @Deficere fpecie dicitur parallelogrammum , dato parallelo:’ Quomodo pa
grammo:quando vtrunque parallelogrammum {uper eadem reta linea confiftés; rallelogrima -
alterum deeft alteri, ad complendum fimilis (peciei parallelogrammum fuper to- ﬂ:f:‘;;f‘fu‘e'f
tarh datam retam lineam coextéfum. Vel dum cSparatum parallelogrammum, logrammo.
reliquo deficit ab ipfo fimilis [j ecici parallelogrammo, ﬁgcr totam ip{am re@tam
lineam conftituto. ~ Sitigitur data refta linea a-b,{eta bifariam in c,per decimam prima ¢heore
primi:defcribatirque 3 dimidia c/b,contingens parallelogrammum ¢/d.Tuxta verd matis differés
datam retam lineam a/b, gemina comparentur parallelogramma. alterum proie-
&tum d reliqua dimidiaa/c,vtpote ase, fimile fimilitérq; defcripti exiftens fumpto
c/d,& deficiés fpecie ipfo ¢/dd toto a/d/ parallelogram-
mo:lterum autem a/f,fuper a/ g/ comparatum maiore
dimidia ipfius a/b, & proinde {ubingredicns ipfumpa-

>
-

{ ~ 4, rallelograimum c/d, deficiénfque fpecie parallelogram-
N (P mo g/h,fimili fimilitérque pofitorpfi c/S/ quod 4 dimi-

3 | Ny diac/brdefcriptum eft,ad complcmrum'ipﬁxm arh/patal
8 lelogrammum. Dico quéd a/e/parallelogrammum,ma-

ius eft ¢/f/parallelogrammo. Cam enim ex hypothefi g/h/ parallelogrammim, Deméfiratio.
fimile fit ipfi parallclogtammo c/d:circum igitur cundem funtdimeticntem ¢/f/b,
pet vigefimamfextam huius fexti . Producatur ergo g/ 7 in retum & continuum
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vique ad latus e/d,pet fecidum poftulatum. Parallelogrimi igitur ¢/d,coruim qu
circa dimetientem {unt parallclogrammorum ﬁn;:flcmcnta c/t/&f/d funt per qua-
dragefimamtertiam primi adinuicem zqualia. Addatur vtrique communc g/h. to-
tum ergoc/h,toti g-d,per fccundam communem fententii eft zquale.Eidem por-
10 c/h,zquum cft c/l,per tri?:ﬁmamﬁ:xum primi: funt enim in bafibus zqualibus
a/c/& c/b,in cifdémque parallelis a/b/& I/h.Ec g/d-itaque,ipfi ¢/l per primam com

e munem {cntentiam zquum eft. Commune rurfom ad-

— datur cf. totus igitur gnomon c/brd,totia/f/ parallelo-
grammocft zquale. Sed totum parallelogrimum ¢/ d,

i - f maius ft per nonam communem fententiam,ipfo gno-
£ mone ¢/b/d:& proinde ipfoa/f/maius.Acquumeeft por-

a ——b roa‘e/parallelogrammunm, ipfi ¢/d- parallclogrammo,

, ~ per candem trigefimamfextam primi:in bafibus enim
funt zqualibus a/c/& ob,atg; in eifdem parallelis a/b/& e/d. Quz auté funt zqua-
lia,eiufdem {unt zque maiora: per fextz communis fententiz céuerfionem.Maius
eftitaque parallelogrammum a-¢,ipfo a/f/parallelogrammo.€[Sed efto a-f-paral-
lclogrammum,proteGtum fuper a-g,minore dimidia ipfius a/b-linez datz, & cgre-

_diens ipfum ase/parallelogrimum:deficiens rurfum {pecic ;"pfo f'bsparallelogram
1

n L m mo, fimili fimilitérque pofito ipfi ¢/ d, quod a dimidia
' ¢/bsdefcriptum eft,ad complendum totum a/mparalle-

d logrammum-Aio quod & a’e/parallelogrammum, ma-
ius cftiploa f parallelogrimo. Cim enim ex hypothe-
fic’d & f'b-parallelogramma, fimilia fint: circum eun-
dem propterea dimetienté fre/b, per vigefimamfex tam

h e

a— g c ® gefimamprimam primi,& fecundum poftulacum,h-l- &
a/mvparallelogramma: vt in ipfa continetur figura. Et quoniam parallelogramma
font a/1/&c/m: funtigitur per trigefimamaquarta primi,n/l/& l'm ipfis a‘c/ & c/bs
quz ex oppofito,atque inuicem zquales.Et proinde n-e/ parallclogrammum, ipfi
¢/mparallclogrammo,per trigefimifextam primi zquale.Erdem porro e/m,zqui
cft e/g,per quadragefimamtertiam ipfius primi.Etn/eitaque ipfi e/g,per primam
communem fententiam eft zquale.Subducto igitur h-/l: reliquum e/g,reliquo n/h/

- maius eft.Si autem inzqualibus ¢-g & n-h-zqualia vel idem commune a‘h’ appo-

natur:omnia,per quartam communem fententiam,crunt inzqualia. confurget igi-

" tur ase/parallelogrammum,maius ipfo a/f/parallclogrammo. Omnium itag; pa-

rallelogrammorum iuxta eandem lincam confiftentium, & deficientium fpecie : &
quz fequuntur reliqua. Quod oftendendum receperamus. :

. Peofhnpa "y Peddears Y.
Agie Thb Pobdonep ivdanp Gf' dobivr Lubuypdppo Toop wagaMuhéypappop wapabas
l I A&y, i AGwop G wapaMAoypdppey poio Sy & dodira. AG i » dudio ufyop ivbi.
ypappopys &G loop magufpaipyph pdgop dron 73 &m a8s ipuodao’ mpapaRopiys,
Spoiorp Srrap T iMappdTwpF 6 dam allg ipuodiao kel & 4G Spoiep iy,
Problema 8, Propofitio 28.
D datam retam lineam, dato reétilineo z?ualc parallelo-
§rammum comparare,deficiens fpecie parallelogrammo fis
mili dato. Oportet iam datum re&ilineum, cui expeditzquum

comparare,nd maius effe eo quod a dimidia comparatd, fimilibus

. huius fexti conftituentur. Compleantur itaque, per tri- -

28
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exiftentibus fumptis, & eius quod adimidia, & cui expedit fimi-

le deficere.

OR ONT1V S.Oftenfum cft enim antecedenti vigefimafeptima propofitio-
ne, omnium parallelogrammorum iuxta candem rectam lineam comparatorum,
* deficientiimg; fpecie fimilibus fimilitérque pofitis parallelogrammis eiquod i di
midia defcribitur: maximum effe quod A dimidia comparatum parallelogramm,
fimile exiftens fumpto. Oportet itaque datum retilineum,cui ad datam retam
lineam zquale comparandum eft parallclogrammum: né maius effe eo quod adi.
midia ipfius datz rectz linez comparatur, fimilibus fimlitérque pofitis exiftend.
bus vtriufq; comparati parallelogrammi defectionibus(ad complenda fimilis {pe-
ciei parallelogramma fuper totam datam re€tam lineam coexten(a ) eius inquam
quod a dimidia,& cius cui fimile fimilitérq; pofitii cidem quod 3 dimidia defutura
cft parallelogrammum. @ Sit ergo data recta linea, a/b: datum vero rectilineum,
cui oportetad datam rectam lined 2/ bs 2quum parallelogrammii comparare,cfto
cnon exiftens maius eo quod 4 dimidia comparatur,fimilibus exiftentibus vtriuf-

Notandurh:

Interpretatio
problematis,

que defectionibus. Ipfum autem parallelogrammunm, cui expedit fimile deficere,

fit d. Recipioitag; ad datam retam lineam a/b, dato
retilineo c,2quum parallelogrammi comparare, defi-
ciens {pecie parallelogrimoipfi d/ fimili. Seceturita-
que a/b/reta bifariamin Eﬁ&o e,per decimam primi.
Etper decimamo&auam huius fexti,d data reta linea

n_ 8 e/b,dato reilineo d, fimile fimilitérg; pofitumrectili-

[
ned (quod erit & parallelogramma) defcribatur ¢/f/g:
compleatirque per trigefimamprimam ipfius primi,
. s & fecidum poftulacum,a/c/f/parallelogrammum.Auc
/ 7§/ igitur aze/f/parallelogrammum,zquum eft ipfi re¢tili-
¢ r neo c,aut eo maius:non enim minus cfle potett, per al*
fumpti ex antecedenti vigefimaleptima propofitione problematis determinatio-
nem. Si zquale fuerit a/e/f/parallelogrammunm,ipfi rectilineo c:iam comparatd
crit ad datam rectam lineam a/b,dato reilineo c,zquale parallelogramma ae/f,
deficiens {pecie parallelogrammoe/ £/ g/ fimiliipfid. At fi a/e/f/parallelogram-
mii,codem ¢/ reilineo f%crit maius : crit & e/f/g/parallelogrimum,zque itidem
maius ipfo ¢. funt enim ase/f/& e/f/g/parallelogramma, in bafibus zqualibus a/e/
- & e/b,atqg;in eifdem parallelis a/b/& f/g : & proinde,per trigefimamfextam primi,
inuicem zqualia.Exceffui autem fiue retilineo, quo e/f/g/parallelogrammum fu-
ﬁcratipfum c/zquale,ipfiautem d fimile fimilitérque pofitum,idem conftruatur
/k/),per vigefimamquintam huius fexti.Eidem porrd d/Afimile eft e/f/g, per con-
ftrutionem:& h/ligitur fimile eft ipfi e/f/g,per vigefimamprimam ciufdem fexti.
Similes autem reétilinez ﬁgutx,baicnt angulos zquales ad vnum, & quz circum
angulos zquales latera proportionalia,per prim diffinitionis huius fexticduetfio
nem.Sit igitur angulus qui ad k,2qualis angulo qui ad f:& ficute/f/ad frg,fich/k/
ad k/1.Et quoniam e/f/g/parallelogrammum,zquum cft ipfis'c/& h/l: maius eft igi
ture/f/g,ipfo hv/l. & proinde latus ¢/f,maius ipfo h/k:& f/g, ipfo kI itidem maius.
Secetur per tertiam primi, ipfi h/k/zqualis f:m,& ipfi k/l/zqualis f/n:& per trige-
fimamprimam ipfius primi,compleatur m/o/n,& reliqua parallelogramma,vtin fi
gura-Aequum eft igitur m/n-parallelogrammum,ipfi h/l:atg; eidem fimilefed h/l,
1pfi e/f/g/fimile et,per conftrutionem:& m/vigitur,ipfi e/f/g/fimile eft,per ean-
dem vigefimamprimam huius fexti.Circum ergo cunchm funt dimetiétem fo/b,

Prima oftens
{ionis differé
tia.
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ipfa c/f/g/& mmypatallelogramma,per vigefimamfextam cinfdem fexti. Et proin
e parallelogrammum 1/s,ipfi m/n,atq; toti ¢/f/g/fimile eft,per vigefimamquarti
huius fexti:atq; demum ipfi d/fimile,per ipfam vigefimamprimam ciufdem fexti.
Precipuades  His ita przmiflis,quoniam ¢/f/g/ parallelogrammunm, ipfis c/& h/l/eft zquale,
moftrationis & igfum h/l/zquale ipfi m/n:reliquus proinde gnomon
t1o. .- gt - .
m/b/nyretilineo c,per tertid communé {ententiam eft
zqualis.Rurfum quoniam ¢/o/{upplementum,zquum
eft osgAuppleméto, per quadragefimamtertiam primis
addatur Vvtrig; commune 1/S. totum igitur ¢/s,toti r/g:
per feaindam communem fententiam cft zquale . Sed
cidem /s, zquum eft a/m, per trigefimamf{extam pri-
mi:{unt enim a/m/& ¢/s,in i:ﬁbus zqualibus,acin cif-
§ dem parallelis.Et a/m,igitur ipfi /g, per primam com
-munem fententiam 2qud eft.Adponatur rurfum vtriq;
commune ¢/o:totum igitur a/0, ipfi e/0/g/aut m/b/n/
gnomoni,pet eandem fecundam communem fententiam cft zquale. Eidem porrd
‘ Fnomoni m/b/n,2qui eft re@ilincum c:& que cidem zqualia,adinuicé funt zqua-
ia,pet primam communé fententiam. Aequa cft igitur a/0/ parallelogrammum,
ipfi rectilineo c:deficitg; fpecic(ad complendum ass/parallclogrammum)ipfo r/s/
parallclogrammo,quod fimilceftipfid. Ad datamitaque re¢tam lineamasb,da-
to rectilineo c,2quum parallelogrammum comparauimus a/o, deficicns {pecic pa-
rallelogrammo 1/s,dato parallelogrammo d/fimili. Quod oportebat facere.

. PoofAnpa o, Pedbeoie ub.
Ape Thir S608Gep vodap f dobiv Wouypdpupe iGp MamMrhsypappop TaboGy,
nzabppd R op &l '@aﬂ\uhoyfé}lyq dpoip G dodivm.
Problema o, Propofitio 2.

AD dati re¢tam lines,dato re@ilinco,zquale parallelograms
mi pretendere,excedens fpecie parallelogrimo fimili dato.

OR O N TIVS. Sit rurfum data reta linea a/ b, datum verd re@tilineum c,

datum infuper parallelogrammum d . Operapretium itaque fit,ad datam reGtam

lxncam arb, dato redtilincoc, zquum parallelogrammum comparare, excedens

fimilis fpeciei Yarallclogrammum fuper totam a/b/comparatum, parallelogram-

Prtp_ﬂ;ﬁoﬁ mo ipfi d/fimili. Secetur itaque primim a/ b/ re@a bifariam, in pun&o ¢, per
ehonis pras decimam primi. & & data recta linea a/b, dato retilinco d, fimile fimilitérque po-
ambula.  fitum rectilineum (& proinde parallelogrammum)defcribatur e/f/g/b : per deci-
: mamo¢tauam huius fexti. Vtrifque praterca & c/{g/pa-
rallelogrimo & c/reilineo zquale,ipfi autem d/ fimile
fimilitérq; pofitum,idem conftituatur h/k/1: per vigefi-
mamgquintam ipfius {exti.Vtrung; igitur ¢/g/&h/l,ipfi
dAimile eft:& proinde e/g/& h/lAimilia adinuicem, per
vigefimamprimi ciufdem fexti.Similia vero re&ilinea,
haicntangulos zquales ad vnum, & quz circum zqua-
n les angulos latera propottionalia:per primz diffinitio-
[ nis buius fexti conuerfionem.Efto igitur angulus qui ad
k, zqualis angulo qui ad f: & ficute/f/ad /%,ﬁc h/k/ad
k/1.Etquonid h/l,vtrifg; fimul & e/g/parallelogrammo,
& ipfi ¢/ rectilineo eft zquale, per conftructioné: matus
T O cftigiturh/Lipfoe/g/parallelogrimo.& latus propterca

29
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h/k/ipfo e/f/maius:necnon & k/l/maius ipfo f/g. Producantur itaque in reGum &
continuum,f/e/& f/g/verfus m/& n,per fecundum poftulacomdecetirque ipfi h/k/
zqualis f/m,ipfi autem k/l/zqualis f/n,per tertii primi. Compleatur deinde m/n/
parallelogrimum,per trigefimiprimd ipfius primi,vad cum 1/s, atq; czteris qua
in figura {unt parallelogrammis. Parallelogrammum itag; m/n, zquom eft & fi-
mile ipfi h/l. fed cidem h/l/ fimile oftenfum eft ¢/g: fimile cft igitur m/n, ipfi e/g,
per vigefimamprimi huius fexti. & proinde ipfa C/%/& mv/nv parallelogrima,circa

"+ eundem dimetienté £/b/o,per vifcﬁmam(cxtam ipfius fexti font conftituea. Rur.

fum quoniam ¢/g/& t/s/parallelogramma,circa eundem funt dimetientem f/bro:
fimile eft propterea,per vigefimamquartam ciufdem fexti, r/s/parallelogrammd,
[ ipfi e/g, atq; toti m/n, & proinde ipfi d/parallelogram.
mo. His ita pramiffis,quonii m/n,z2quum eft ipfi h/J,
&ipfumh/lvtrifg; & e/g/parallelogrimo & c/rettilineo
zquale: & mmvigitur, cifdé e/g/parallelogrimo & c/re-
h | tilineo eft zquale.quz cnim inuicé zqualia,cifdé zqua.
lia funt:pet prima cdmunis fententiz conucrfioné.Sub-

“ duto igitur cdmunize/g: reliquum c/retilined,reliquo

£ 3 n Fnomonicm/g,pcr tertid communé fententid,eft zqua.
‘ [ Ie. Et quoniam g/s/fupplementum,ipfi e/r/fupplemen-
d to,per quadragefimamtertiam primi eft zquale:& cidé
e e/r,zquum eft a/m,per trigefimamfextam civfdem pri.

r mi, nempe in zquali bafi, ac in eifdem parallelis confti-
™ T o tuto. Eta/mvigitur ipfi g/s,per primam communé fen-
tentiam zquum cft.Commune adponatut e/0: confurget itag; a/o/ parallelogram-
mum,ipfi e/0/g/gnomoni,per fecundam communé fententiam,zquale. Sed eidem
gnomoni ¢/0/g,2quil eft rectilined c:& qua eidem 2qualia,adinuicem funt zqualia,
per primi communem fentétiam. Et a/o-igitur parallelogramm, 2quum eft ipfi
dato rectilineo c:exceditq; fimilis {peciei parallelogrammum a/r/fuper totam re-

&am a/b/comparatum,ip(o parallelogrammo 1/5,quod ipfi d/fimile oftenfum cft.

Ad datam igitur retam lineam a/b,dato recilineo c,zquale comparatum eft pa-
rallelogrammum a/o,excedés fimilis {peciei parallelogrammumarr / fuper totam
a’b/comparatum,parallelogrammo r/s, fimili dato parallelogrammo d. Quod fa-
ciendum receperamus. ' '

Poofhy N Peabeore A’
Hp mbdiowep (whGaep membpoe pivliv,gop ngd piGp Myop Tepdp.
Problema 10, Propofitio  3o.
Atam re@®am lineam terminatam, per extremam ac medii

rationem difpefcere.
O RONTIVS. Re@alinea per extremam & mediam rationem fecari dici-
tur: quido fic difpefcitur,vt tota ad vnum fegmentorum candem habeat rationem,

Difcutfus pris
cipalis demGe
frationis.

Problematis

interpretatio

quam idem fegmentum ad reliquum. Efto igitar data re€talinea terminataa/b, Executio des

quam oporteat per extremam & mediam difpefcere rationem.Secetur itaque a/bs
re@ta in punéto ¢,per vndecimam fecundizve quod fub tota a/b/ & altero fegmento
asc/ comprehenditur re@angulum, zquum fit ¢i quod 4 ¢/bs reliquo fegmento fit
a c § quadrato. Prolfoﬁtis itaque tribus rectis lineis a/b, brcs
- ' &c/a,quod fub extremis a/b/& cascontinetur rectangu
lum,zquum erit ei quod i predia b/c/fit quadrato.Ipfz igitur tres re¢tz linez pro-
portionales erunt,per decimifeptimam huius fexti,ficuta/bs ad bre, fic brcrad va

P

monftratina
problematis,
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Data ergo re€a linea a/ b,per cxtremam & mediam rationem fecatur in ¢, & illius
Idem alia ras fegmentum maius eft b/c.@Autfivelis defcribatur ex a/b/reta linea data,quadra
fonedemons ¢ym asbrc,per quadragefimamf{extam primi. Et ad datam fe@am lincam b/c,dato
quadrato a/b/c,2quum parallclogrammum comparetur c/d,excedens fimilis {pe-
ciei parollelogrammum c/e/{uper totam b/c/comparatum,ipfo db/parallelogram
mo fimilia/b/c/dato:per antecedentem vigefimamnonam propofitionem.Et quo-
niam fimile eft a/b/c,ipfi d/b, & quadratum eft a/b/c: & d/brigitur eft quadratum.
Rurfum quoniam ¢/ d parallelogrammum, 2quum eft quadratoa/b/c/& vtrique
commune c/e:ablato itaque c/e,reliquum a/f/reliquo d/bfper tertiam communem
fententiam eft zquale.& quicirca e/Aunt anguli,zquales
funt adinuicem, per decimamquintam primi, vel quar-
tum poftulatum . Acqualium porro & vnum vni zqua-
lem habentium angulum parallclogrimorum,tecipro-
cafunt latera qua circum zquales angulos: per decimi-
quartam huius fexti. Et ficutigitur e/f7ad e/d,ficb/e/ad
¢/a.Sedb/e/zqualis eft ¢/d, & a/bripfi brc, per quadrati
diffinitionem:cidem rurfum b/c,zqualis cg e/f,per tri-
gefimamquartam primi.Et e/ figitur,ipfia/b,per prima
f ¢  communem {ententiam eft zqualis.Aequales autem ad
candem,candem habent rationem,& cadem ad zquales:per feptimam quinti.Et fi-
cutigitur a/b/ad bre,fic bresad e/a.  Data igitur rea lincaa/b, per extremam &
mediam rationem,in punéto e/difpefcitur.Quod oportuit feciffe.

Ougnpr ket ) Peddears  Aw

E N 7is époopariois Fipbaoigy® &wd aig Tl Spdip prviney zmoTaviong @A blede idQ-, .

ioop ¥51 mig Gewd T@p Ty Sgohp ywrinp X ousDY WALeGp éidtearymiig dpoioig T k)
b poiwe iy Papopabois. ) '
. Theorema 21, Propofitio 31,
N rectangulis triangulis,que ab reGtum angulum fubtenden-
I telatere fpecies: zqualis eft eis,qua ab reti angulum compre-
hendentibuslateribus {peciebus fimilibus,fimilitérq; defcriptis.

O RO N TIV S.CQuod de quadratis fuperficicbus, propofuit quadragefima.”
Interpretatio {eptima primi:hic de quibufcung; rectilincorum (pccicbm,proronit Euclides. Efto
‘ u

2{‘;‘;’;;’,‘:—,’;';“ igitur datum reétangulum triahsu m a/brc, recti ha-
r¢ defcriptios bens angulum qui ada.Dico qudd fpecies retilinei,quze
ne. defcribitur ex b/c/te€tum angulum fubtendente:zqua-

lis eft ambabus fimilibus fimilitérque defcriptis {pecie-

bus,ab ipfis a/b/&a/c/ re€tum angulum continentibus.

d c A datoenim pun&oa, fuper datam rectam lined bre,
perpendicularis deducatur a/d,per duodecimam prim::

quz per o&tauam huius fexti,cadet intra datum a/b/ ¢/

e triangulum, ipfdmquein bina diuidet triigula.a/b/d/. &
~ asdretotia‘b/cratque adinuicem fimilia.Defcribatur in-
fuper ex b/c,contingens, & cuiufcunque libuerit {pecici reéilineum bre: & a datis

rectis lineis a/b/& a/c,dato retilineo bre, fimilia fimilitérque pofitaretilinea de-

Demsftratio fcribantur a/f/8& a/g,per decimamo@aui ipfius fexti. Et quonid fimile efta/b/e/
ipfius theores ¢rjanoulum ipfi a/b/d/triangulo,& qui ad b/angulus vtrique communis : eft igicur

matis.
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vt c/brad biafic a/bsad b/d.funt itags bse/& asb,fimilis rationis latera. Similia por.

1o triangula,adinuicem in dupla ratione funt fimulis rationis laterum,per decimi-
nonam eiufdem fexti. Tridggulum igitur a/brc,ad tridgulum a/b/d,duplam rationé
habet quam b/c latus ad latus ab. Rurfum quonii bre/rectilined,fimile cft ipfi
a/f: fimiles auté retilinex figura, in dupla ratione funt adinuicé fimilis rationis ?a.
terdl, per primd corollarid vigefimz hwus fexti.Et bre/itag; retilined,dupls ratio-
né haLt quam latus b/c/ad fimilis rationss latus a/b.Oftenfum eft auté, @ & trian.
lum a/b/c/ad m'angulum.a/b/d,duplamitidcm rationem habet quam latus b/c/
ad latus a/b.Etficut igitur a/bsc/trianguliiad triangulum asb/d,fic per vndecimam
quinti,b/e/rectilincum ad rectilineum a/f.8& d conuerfa infuper ratione,ficuta/b/ds
triangulum ad triangulum a/b/c,fic a/f7 re€ilineum ad
rectilineum by ¢, per quartz ipfius quinti corollarium.
Haud diffimiliter oftendemus triangulum a/ b/ ¢/ad
triangulum a/d ¢, atg; bre/ retilincum ad re@ilincum
a/g, duplicem itidem habere rationem,quam latus b/c/
ad fimilis rationis latus a/c. Et proinde fore ficut a/b/c/
triangulum ad tridgulumasdre, ficbre/ rectilineum ad
rectilineGia/g. Et ccontra rurfum,ficut trianguldia/d/c,
e  ad triangulumarbsc.fica/g/rectilinedad rectilined bre.
Patuitautem,quod ficut a/b/d/ eriangulum ad triangu-

lum asb/cficafrre@ilineum ad rectilineum bse. Primum igitur a/b/d,ad fecidum
a‘b/c/eandem habet rationé,& tertium a/fzad quartum bre: habet rurfum & quin-
tuma-d/c/ad fecundum a/b/c/eandem rationem, & fextum a/g/ad ipfom quartum
bre.Eccompofita igitur primum & quintil a/b/d/& a/d/c, ad fecundum a/b/c/ ean-
dem habebunt rationem, & tertium a/f cum fextoa/g/ad ipfum quartum bre: per
vigefimamquartd ipfius quinti.Sed a/b/d/& a/d c/tnidgula,zqualia funt ipfia/b/es
triangulo,tanquim partes ipfum totumabyc/triangulum integrantes:& ipfa igitur
a/f/& ag/rectilinea,ipfi b/e/reétilineo {unt @qualia.Acquum cft ergo rectilineum
uod ex bre,cis quz ex a/b/& a/c/Aimihbus fimiliterq; deferiptis. @ Idem etii ofté-
gcrc licebit, ex fecundo corollario eiu{dem vigefima huius {exti: coaffumptis pro-
ter {imilitudinem triangulorum a/b/c,a/brd, & a/d/c,tribus reétis lineis b/c, a/b/&
E/d/proportionahbus, & alijs tribus itidem proportionalibus, brc,a/c, & ¢/ d. Erit
enim per idem corollarium,ficut b/c/ad brd,fic bres ad a/f: ficitque eadem b/ ¢/ ad
c-d,fic bse’ad a-g. Hinc ipfarum trium linearum b/c,b/d, & d/c, quemadmodam &

By
(g)

_ fupraditorum triangulorum adminiculo, conclufionem haud diffimili poteris eli-
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cere difcurfu. In retigulis igitur triangulis,quz ad re¢tum angulum fubtendente
latere {pecies:&c.vt in theoremate. Quod oftendendum fuerat.
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| Theorema 22, Propofitio 324 N
I duo triangula componantur.ad vnum angulum, duo late-
ra duobus lateribus proportionalia habentia, vt fint eiufdem
rationis corum latera & parallela: reliqua ipforum triangulorum
latera,in reGtamlineam erunt. - .' S
O RON T1V S.€Sint bina triangula a/b/e/& d/eve,ad voum angulum qui fub
pij

Idem alia ras
tione demons
ftrare.
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a/c/d/compofita,habétia duolatera bsa/& a/c/duobus lateribus c/d/ & d/e/propot-

tionalia,ficut bsa’ad ac/itac/d/ad d/edfint; eiufdem rationis latera inuicem paral-

lela,vepote a/b/ipfi c/d,& a/c/ipfi dre. Dico qudd reliqua latera b/c/& cve,in reétd
lineam (unc conftituta. Cim enim ex hypothefi a/b/& c/d fint parallele,& in cas
incidat a/ceerit angulus bsa/c/ zqualis alterno a/c/d, per vigefimamnonam primi.
Haud diffimiliter quoniam a/c/parallelactt ipfi d-e,& in eas incidit reta ¢/d:erit
per candem vigefimamnonam primi,angulus /dve, alterno a/c/d- itidem zqualis.

Duo itag; anguli bsa/c/& c/dre,eidem anFulo asc/d/Aunt zquales:& proinde zqua- -

les adinuicem,pet primam communem fententiam.Bina itaque triangula a/b/¢/&
d/c/e,habent vnum angulum vni angulo zqualem, & quz circum zquales angulos
latera proportionalia:zquiangula ergo funtipfa a/brc/ & d/cre/ triangula,& z}uao

les habét angulos fub quibus eiufdé rationis latera {ub-

A tenduntur, per fextam huius fexti.Acquus cft itag;an-

d gulus c/braangulo d/c/e.Oftenfum eft auté,g & brasc

angulus,2qu® cftangulo a/c/d.Duo igitur anguliasc/d/

& d/c/e,duobus angulis ba’c/& c/braunt zquales. To

b ¥ tus rurfum qui fub a/c/e/ cStinctur angulus, eiffdem an-

_ gulis a/c/d & d/c/eszqualis eft.Et proinde anEul” acre,
duobus angulis b/a/c/& c/b/aseft zqualis.Comunis addatur angulus a/c/b: duo igi-
tur anguli a/c/b/& ascre,tribus angulis bsasc,a/c/b, & ¢/brasipfius a/bsc/ trianguli,

funt per fecundam communem fententiam zquales.Sed cifdem tribus angulis ip-

fius a/bsc/tridguli,funt 2quales duo ret, per trigefimamfecundam primi. Etduo.
itaque anguli a/c/b/& a/c/e,duobus reétis per primam communem fententiam co-
zquantur.Ad datam ergo retam lineam a/c/atg; ad eius pun@um c,duz rectz li-
nez b/c/& c/e/non ad eafdem partes du@tz, efficiunt vtrobique angulos a/c/bs &
asc/e/binis re€tis zquales : ipfa igitur re¢tz linez b/c/ & c/e,in directi feu reCtam
lincam,per decimamquartam ipfrus primifuntconftitucz. Ergo fibina triangula:
& quz fequuntur reliqua. Quod expediebat demonttrafle.
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Theorema 23, Propofitio 33. - . .

I N zqualibus circulis,an guli eandem habent rationem ipfis cirs
cunferétijs in quibus deducitur:etfi ad centra, etfiad circunfe
réias fuerint dedui. Tum etii fectores, tang ad centra coftituti.

ORONT IV S.Sintbini & adinuicg xquales circuli,a/b/c/& d-e/ f:ad quord
centra g/& h;anguli deducitur b/g/c/& e/h/f,ad circunferétias auté, brasc,& e/df,
circunferentias b/c/& e/f/comprcicndcntcs. Aio primum,qudd veluti circunfe-
rentia bc,ad e/freircunferentid, ficapgulus b/gsc/ ad angulum e/h/f;necnon & an-
gulus bra/c/ad angulumee7d/f. Conne@antyr enim per primum poftulatum bres
& e/f.& in datis circulis a/b/c/& dve/f,datis re€tis liricis b/c/& e/f,né maioribus eo-
rundem eirculorum dimetientibus:qtiotcung; xquales reétz linez ordine coapten
wr,ck/& k/l/ipfi breatg £/m, & mmvipfi c/cf{/ uales, per primd quarti.& per pri
mum poftulatum,conneétantur g/k,g/l,h/m, ;‘L/n/rc&z linez. Et quonia zqua-
les funtb/c,e/k, & k/l/ re@z linca, zquales funt & circunferentiz b/ ¢, ¢/ k, & k/l/
cafdem reétas inuicem zquales fubtendétes, per vigefimamo&auam tertij. Hinc

33
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d per vigefimifeptimi ciufdé
tertij;anguli b/ g/ ¢, c/g/k, &
k/ g/ 1, zquales funt adinui.
cem.Et proindeangulie/h/f,

m f/h/m, & m/h/m,adingicé pa-
riterzquales.Quotuplex igi
tur cftb/ ¢/ 1/ circunferentia,

J 3 ipfius circunferentiz b/c: to.

tuplex eftangulus b/g/l, ip.
fius angulib/g/c.quotuplexinfuper eft e/f/n/circunferétia, ipfius e/t/circunferétia:
totuplex eft & angulus e/h/n,ipfius angulie/h/£.Si itag;circunferétia b/c/l, maior
eft circunferétia e/f/n:zqué maior eft & angulus b/g/l,ipfoangulo e/h/n:& fi zqua

Lis,zqualis:fi autem minor, itidem proportionaliter minor. Quatuor itag; magni-

Circunferentiz| _ Anguli tudinum,vtpote b/c/& e/frcircunferétiarum, & an-

/1 [etn. | bigl [ohn | gulorumb/grcs & e/bvf, fumpta funt zqué multi-
7c. [ef |bigc. |e/hv £ | Pliciaprima & tertiznecnd fecundz & quartz alia
~_’ _ vtcunque zque muluplicia. & ficut multiplex pri-
mz,ad multiplex fecundz:fic multiplex tertiz, ad

multiplex quartz fe haberc dedu@tum eft. In cadem ratione igitur cft prima ad fe-

cundam,& tertia ad quartam,per fextam ipfius quinti diffinitioné:hoc eft,ficut b/

circunferentia,ad c¢/f/circunferentii:fic angulus%/fg/c,ad angulum e/h/f. Et quo-

nid angulus b/g/c/duplus eft anguli b/a/c, & e/h/t-ipfius e/d/f/itidem duplus, per
vigefimam tertij.Sunt itaque b/g/c/& c/h/fzanguli, ipforum bsasc/ & e/d/f/quiad
circunferentias fint angulord, 2qué multiplices. Partes auté codem modo multi-
plicium, eandem rationem habent fumptz adinuicem: per decimamquintam ciuf-
dem quinti.Quam rationé igitur habet angulus b/g/c,ad angulum e/h/f: cam ha-

[brc. of brgicehif [bracedi] bet & angulus brasc,adangulum e/d £.Oftenfum cft

autem,quéd angulus b/g/c/ad angulumee/ h/ £/ cam
habet rationem:quam brc/circiiferentia,ad circunfe-
rentid ¢/f.Etbra/c/igiturangulus,adangulum e/d £/
cam habet rationem,per vadecimam quinti:quam b/c circunferentia, ad circunfe-
rentiam ¢/f.q(Dico infuper qudd ficut eadem circunferentia b/c, ad circunferentii
e/£fic g/b/c/fetor,ad fetorem hve/f.Coaflumantur enim in b/c/& ck/circunferé.
tijs,contingentia figna,o/& r:& connetantur bro,o7c,c/r,& r/k/linez rectz,per pri
mum poftulatum.Et quonii trianguli g/b/c/duo latera b/g/& g/c,funt zqualia duo
bus c/g/& g/k/triangulic/g/k, per quindecimam diffinitionem primi,& zquos ad-
inuicemn continent angulos,bafis quog; brc/bafi c/k/eft zqualis: totum itaque trian
gulum g/b/c,toti tridgulo c/g/k,per quartd ipfius primi,eft zquale: Rurfum quo-
niamb/c/circunferentia,zqualis eft circunferentiz c/k:fi 2 tota a/ b/ ¢/ circunferen-
tia,czdé zquales auferantur circunferentiz,reliqua brasc/reliquz c/a/k, per tertid
communem féntentiam,eft #qualis.Et proinde anguli b/o/c/ & «/t/k, zquales funt
adinuicem, per vigefimamfeptimam tertij. Similis eft igitur fetiob/ o7 c, fe&ioni

De angulis q
ad circit:t&ré
tiam.
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o/r/k, per decimam ipfius tertij diffinitionem : & in zqualibus retislineis bro/ &

c/k/conttitutz funt. Acqualis eft igitur {etiobro/c,fectioni c/1/k, pet-vigefimam-
quartam eiu{dem tertij.Et quoniam zquum eft triangulum g/b/c,triangulo c/g/k:
totus propterea fetor g/b/c, toti c/g/k-/(ctori, per fecufidam communem fenten-
tiam eft 2qualis.Et proinde fe€tor g/k/l,vtrique ipforum g/b/c,& c/g/k/conuinci-
tur zqualis. T'res itaque fetores g/E/c,C/g/k,,& g/k/L,(unt zquales adinuicé. Haud
diffimiliter,{cores h e/f, £ h/ m, &h/ m/ n, inuicem zquales fore concludentur.

piiif
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.ngtuplcx eft igimr circunferentia b/ ¢/ 1, ipfius b/c circunferentiz : totuplex eft
b/ I/ fetor,iplius fectoris g/ hc Etproinde quotuplex eft circunferentia e/f/n,
ipfius e/fraircunferentiz:totupleX cft & fe€tor h/ ¢/ n, ipfius feCoris h/e/f. Ergofi
brc/lscircunferétia,maior eft ipfa e/f/n:zqué maior eft & fector g/b/l, ipfius fecto- 4
ris h/e/meB fi 2qualis,zqualis:& fi minor, itidem proportionaliter minor.Quatuor \
itaque magnitudinum,duarum inquim circunferétiarum b/c/& e/f, & duorum fe- ‘
Sorum g/b/c/& hre/f,{umpta funt 2qué multiplicia prima & tertiz, ncend fecun-
' dzl& quartz aliia vtcung; zqué multiplici?:& ;'t mul
‘ tiplex prima ad multiplex {eciid=,fic multiplex ter
szccll ' e/ef/E ' gl;:cl h|: ,‘Z,}f : tiz ad mulciplex quarszf& habere dcdu&ﬁ[::ﬁ.l’ria
4 maigitur ad fecidam, eandem habet rationé, & ter-
¥ tia ad quartam,per fextam diffinitionem quinti.Si-
cutigitur circunferentia brc, ad circunferentiam ¢/f: fic g/b/c/ fetor, ad feCtorem
h/e/f  In zqualibus igitur circulis , anguli eandem habent rationem ipfis circun-
ferentijs in quibus deducuntur : etfi ad centra,etfi ad circunferentias fuerintdedu-
&i. Tum etiam fcctores,tanquam ad centra conftituti.Quod tandem receperamus
-eftendendum. S ' '

| Cicuniferentiz | Seftores. |

_ Corollarium.
@Et proinde manifeftum eft,qtiod veluti fector ad fe&oré, fic per vndecimd quinti
angulus adangulum : vtrobique enim ratio offenditur, qu circunferentiz ad cir-

. cunferentiam. . o
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