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DEFINITIONES,
\‘ I.

Unitaseft , fecundum quamunumquodque eorum,
quz funt,unumdicitur. ' -
RS Actenus egit Euclides de priori Geome-

' trize parte,ea lcificet,qua circa plana verfatur ; re=
< ftabat alterafolidorum. Verum anteecineeefle fu-
J\it delineis commenfurabilibus,& incommenfura~

\ S\ bilibus differere,quod ad proprictates corporum’
- T plurfmorum,corumque maxime , que regularia
' rominantur,demonftrandas,atqueut oportet,explicandas, harum
cognitiolincarum requiratur,idqueadeo, ut ablg; eis folidorum
tra@aticimperfe@a fit,neque fuis numeris abfoluta. Hue accedit,

4 quod abfquecifdem lincis plurimalatera tam planotum, quam fo-

" lidorum,fiGeometriz Theoridinopus conferatur , atque ufum ,
nequeexprimi queant,neqintelligi. Nam non raro plerag; laterum
funtille lihez, qua 3 Gracis #2oy0¢ 3 Latinis Irrationales appel-
lantur, Vel,Anon funt Ircationales,longitudinecerte inter fe funt
incommenfurabilesdtqueadeo- fub menfuram numerorum non
cadunt. Et quiaearundem lincarum explicatio , atqueintelligentia

cumnumeris eftimplicata,8cconjunéta , ut abfg; hisnullomodo
cognofcantur,oportuit ctiam numerorum cxplanationem, ut do-
&rin fuus ordo,ratioq; conttaretlincisillis anteponi. Quare hoc¢
librofeptimo,& duobus infequentibus,circa humerorum propri-
arates,affeftionesg;.quantum cze rei Geometrice inferviunt, occu-

- pawrutin decime deinde facilius , ac pleniusdemonftrationes li-

nearum commenfurabilium,& incommenfurabilium exeguatur.

. INCIPIENSigitur morefuoa principiis , definit initie unita-

sem,docetque ceen effe, fecundi quiunamquodq; corum, qug funr, -

' ' az : - wunume
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| EVCLID. GEOM. '
unum effe dicitur. Nam fecundum unitatem unumlapidem, unum
animal,unum corpus,&c. diccre folemus. Czterum unitasin nu-
meris nullam fufcipit divifionem,quemadmodum nec pun@umin
magnitudinibus,utlibro primo decuimus,

NUMERYVS autem,ex unitatibus compofita multi-

tudo.

Cum numerus fitmultitudo quadam exunitatibus compofita, -
manifeftum eft,numerum quemlibee tot habere partes, quot funt
unitates cum conftituentes ¢ Itaut unitas fit pars cujusvis numeri
denominata abipfo numero,cujuscft pars. Ve numerus 8. compo-
fitus ex ofto unitatibus, dividiturin totidem partes ,nimirumin$,
unitates quarum qualibet, oftavapars dicitur o&tonarii. Sic quo-
quenumeriis 100, ex centum unitatibus compofitus, in totidem
diftribuitur,quarum quelibet centefimaipfius parseft, &e.

' Exhisfequitur,omnes numeros, quotcunque fint,inter fe com-
~ menfurabiles efle,cum cos una cademq; menfura, nimirum unieas
ut duftum cft,metiatur : Id quod omnibus magnitudinibus nulla
potcftratione convenire,cum plutima carurh menfuram commu-
nemnon habeant,fed prorfus {intincommenfurabiles ut clariffime
* lib.10. oftendetur. .

' IIL

Pars eft numerusnumeri,minor majoris, cum minor
metitur majorem. _

Non eft diflimilis hasc definitioilli, qua Euclideslib. 5. partem
quatitatis continua expofuit. Sicut enim ibi,ita & hic partem di- -

taxataliquotam definit. cumhac folum proprid dicatur metiri to-
tum, utibidem latilis explicavimus. Itaque numerus 6, dicetur
pars omnium horumnumerorum 12.18.24.30.60, 630. &¢. quia
“ille fingulos hos metitur. Similiter hujus mumeri 57 6. partescrunt
omnes hi numeri 3..4.6.8. cum illum finguli hi metiantur, utper-
fpicuumaft, .. .

Omnis autem pars ab eo numero nomen fibi fumit, per quem i-
pfanumerum,cujus parseft,metitur: ut 6. pars hujus numers 42.
nomentrahit37 cum 6. metiatur 4 2. per 7.Itaque 6. crit feptima
pars numeri 42. & inr¢liquiscodem modo. '

. IV.

Partes autem,cum nonmetitur, _

VultEuclides, numetum minorem majoris numeri, quem nom
metitur,non partem fed partes appellari: cujufmodi eft numerus 5. .
{i conferatur cum hoc numero 78, Quamvis enim,cum non metia-
tur,nifi per fuas unitates pars ipfius dici non debeat;apté tamécon--
grucnterq; parces potericappellati , quodquing; contincat unita~
‘ ’ tcs,



v ~ LIBER VIL s
tes,quarum queelibet decimaoQavapars eft numeriz8. Vadenu-
_merum 5. dicemus quing; partes decimas oftavas numeri 13, Ex
quibus liquido conftat, Euclidem nomine partis intellexiffc par-
tem aliquotam tantum,nonautem & aliquantam,ut volunt nonul-

li : alioquin fupervacanea effet hzc definitio quarta, qua partem a- |,

liquantam comprehendit. , .

. Caterum partesquzcunque nomenaccipiunt i duobusillis nu-
meris,per quos communis duorum numerornm menfura utrums
quecorummetitur , & cumdcilicet,qui partes dicitur,8 eum, cu~

- jusillepartes appellatur : Itaut i communis déorum numerorum
menfura metiatur minorem per3 & majorem per 5. dicatur minor
majoris tresquintz, Tales partes funt 6. hujus numeri 10. Nam
communis eorummenfuraz. metitur 6. per 3. & 10. pars. Eadem

ratione cundem numerum-6.dicemus fex decimas ejufdem nume-

ri 10. cum ynitas,corum communis menfira, illum metiatur per
6. huncvero pet 10. Idem judicium habeto & de reliquis.
uod firoges,curEuclides hocloco non felum eum numerum
minarem definiat,qui majoris pars ft,verum etiam illum, qui par-
tes non autemjdipfum quintolib.in magnitudinibus praeftiterit,
Nequeenim magnitudinem illam minerem , qua’ majorem non
metitur partesappellavit,fedtantum cam, qua majorem metitur,
partem. Refpondemus: hujus rei caufameffe, quod omnis nume-
sus minor cujuslibet majorisant pars eft,aut partes, ,ut propof. 4.
hujuslib. oftendetur; pars quidem,cuniipfum metitur, partes ve-
0,cum non metitur. Atin magnitudinibuslongRaliter fe res ha.
_bet.Nonenim propofitis duabus magnitudiaibus inequalibus ne-
ceflario minor aut parsaut partes cft majoris , cum ez perfapefint
incommenfurabiles,utaperteliber decimus demonftrabit , atque

adeo minornullomodo contincat plures partes majoris. Nam fo- -

*Jum in magpitudinibus commenfurabilibus,miner majoris partes
plures comprehendit, fiillum non metiatur. Re@e igitur Euclides
quinte lib. partem duntaxat in magnitudinibus,hic autem in nu~

;

meris & partem, & partes explicavit.

h Vo\ ) . i . .

1

Multiplex veromaior minotis,cum maierem metitur

misor. ‘
Quemadmodum ille folum numerus minorymajoris pars dicie
tur qui majorcm metitur , itaquoqueille tantummodo numerus-
nnjor.minorisappellatur multiplex,quem minor metitar, adeo ut
numerus major;cujus minor cft pars,fitviciffim minoris multiplex.
Vitnumerus 6. pars eft numerizo. & bic illins multiplex eft &c.
Si vero majorem minor non metiatur, nullo mode erit major mi-

noris multiplex. Sienim major minoris multiplex cflet , metiretus-

minor majoré,per hanc definitionem. Et viciffim,fi major minoris
" . a3 non

'
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non fuerit muliplex,mino: Majerem non metietur t Nam fi metie
yetur minor majorem,cfice per hanc deﬁn.mapor minoris muluplcx.

Par numerus eﬂ,qul bxfamm dividitur.

‘Veomnes hinumeri 4.10.40.100.1000. pares vocantur, quoe
niam dividuntur bifariam,fivein duas partes zquales, cum corum
. dimidiafint 2.5.20.50.500.

VI1I.

Impar vero,qui bifariam non'dividitur, vel qm unita-
te diffcred pari.
Omnes hinumeri 5115 37, .101.1001. lmpares nominantur,quia

bifariam dividi nequeunt. Vel certe quiaunitate differunt ab his .

paribus 4.x0.14.36 100.1000. vel ctiam ab his 6.12.16.38.102.
1002 Ex hocayremloco peripicue colligi poteﬁ.umtatcm n nu-
meris prorfusefle individuam S enim divideretur,omnis numerus
impar haber -t dimidium : atque adeo bifariam dividi poffet. Nam
hu)unmpansz r.dimidiapars eflent qu:nquc unitates & femis: cu~
jus contrarium Euclides hac definitione docuut.
VIII,
Pariter par numerus eﬁ,quem par numerus. metitur
per numerum parem,
. (mra numerus par eft.qui bifariam dividieur, ﬁt ut quemlibet pa-
rem aliquis pumerns par, (altem bisarius,metiacur, Nuimerusigi-
turille par,quem par numerus metitur per numerum parem,pari-
ter par nominatur. Cujufmodi eft numerus hic par 32. metitur e~
nim ipfum parnumerus 8. pernumerym parem. Ita quoque par
DUMETUS 24, paviter par nuncupabitur,cum eum par numerus 4.
mectiatur per numerum parem 6.5c.
: IX. -
Pariterautemimpareft , quem parnumerus meutur
per numerum tmparem.
Quodfi numerum parem metiatur numerus par pcr imparem
numerum,vocabitur is pariter impar. - Qalis ¢t parnumeérus3a.
" Metitur enim eum numcrus par 2. per imparem numerum 15. Sic
quoque par numerus 6 métitur eundem per numerum imparem
§.&c
Caterum fire&z duz proxima definitiones expendantur,per-
fpicuum crit Reri poffe,ut unus idemque numerus par,fit & pariter
par.& pariterimpar. Nam par numerus 2.4. cum eum metdatur par
numerus 6.per numerum parem 4,. pariter par erit. Rurfus quia -
undem numerus par 8. metitur per numerum imparem 3. pariter
. quoque u‘mpar vocabitur. ¥ndei interpretes nonnulh. exxﬁlmallxltcs
oc
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hoc effc abfirdumut excluderent dumeroscjufmodi pares ,qui‘s
pariter pares & paritcr impares videntur effe, addiderunt utrique
definitioni particulam,tantumita ut numerus pariter par , fecundiy
_eos,fit, quem parnumerds metiturper numerum parem tantum.
_ Pariteraut€impar, qud par numerus metitur per numerumimpae
remtantum. Itaenim fit utpropofitus numerus par 24. neq; pa-
. riter par fit,cum eum non tantum metiatur par 6. per parem 4. fed
, €tiam pat 8. perimparem 3. Neque pariter impar.quad ¢um meti-
atur non tantum ut dium eft.par 8. perimparem 3. verum etiam
par 6. per parem 4.Sed apte vocari poterit pariter par,& pariterim-
par. Participat enim quodammodo naturam utriusq; ut conftat.I-
taque tria conflitucnturgenera numeri paris inter fe maxime diver-
fa : Pariterpar; patiter impar: pariter par &pariterimpar,qui A qui-
bufdam,pariter par & impariterappellabitur. Veruntamenhzc 0-,
mnia vera quidem funt, & ex fententia Pythagoreorum Nicomas
chi,Boetii, & aliorum re@e explicata, fed aliena prorfusab Euclidis
inftituto,ut perfpicuum eft & ex definitionib. traditis,inquibusné
reperitur dictioifta,tantum,quamilli apponunnt&ex propof 32.33.
34. lib.g. ubi manifefte omnem numerum parem, quemaliquis par -
per paremmctitur, pariter parem appellat,illum vero, quem aliquis
par metitur perimparem,pariterimparem : eum denique,quens
parnumerus metitur per parem numerum, & perimparem ,. vocat -
pariter parem,& pariterimparem,demonftratq; omnes numcros
abinario duplos,quales funt 2.4.8.16.32.64.128. &c. efle pariter
parestantum,hoc eft,pares numeros cos metiri per pares num¢ros .
tantum. Numerosvero,quidimidios impares habent, pariterim-
parestantum,id eft,pares nimeros cos metiri per numeros jmpa-
res duntaxat,cujufmod:i funt 6.10.14.18.22. &c: Numeros denique
quinec 3 binario dupli funt,nec dimidios habent impares , pariter
pares efft 8c pariter impares,ut funr12.20.24.28 98.36.&¢. Itaque
" vult Euclides in demonftrationibusillarum propofitionum, hos
poftremos simeros,aliosque fimiles,vere effe, fecundum traditas
definitiones, pariter pares; rurfus cofdem dici refte pariter impa-
T€5,qUanquam nec tantum pariter pares,nec tantum paritcr impa«
res illi fint. Sed haxc planius ex lib. g intelligentur.

Impariter yere impar numerus eft,quem impar nume-
Fus metitur per numerumjmparem.

Vthic numerus Impar z5. impariterimpardicitur,quoniam nu-
merusimpar 3. cum metitur per 5. numerum imparem. Sic qeoque
hinumeriimpares9.21.25,27.33.35.39. 135, 2025. & alii infinitiy
impariterimpares nomipantar, .

o XL
Primus numerus c&,quem unitas fola metitur,
e haindie - v

14 : Quod
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Quod fi numerum quempiamnullusnumerus, fed fola unitas
metiatur,ita neque pariter par,neque pariter impar,, neque impari-
terimpar poffit dici,appellabitur numerus primuos; quales funt o-
mncs ifti 2.3.5.7,11.13.17.19.33.29.31.8&c.Nam cos folaunitas me-

titur, , .
' XII.
Primi inter fe numeri {unt, quosfolaunitas, communis
menfurametitur,

Sicut numerus ille,quem fola unitas metitur ; Primus metiturs
ita quoq;duo,tres, quatuor,vel etiam plures numeri quos preeter
unitatem,nullus numerus, tanquam menfura communis metitur,
quamvis finguli corum habeant numeros,qui cos prater unitatem-
metiantur,appellanturinter fe primi. Vti5.8. funt numeri inter fe
primi,quia fola unitas,menfura communisillos metitur. quamvis
enim priorem metiantur hi numeri1.& 5. pofteriorem vero ifti 2.
4 tamen nullus iftorum utrumgq; metitur,fed fola unitas utriusqs
¢ft communis menfira. Sic etiam hi numeri 7.10.15. primi inter fe
dicentur,quod prater unitatem, nullam habeant numerii,menfuri
communem,quamquam poftremi duo habeant communem men-
furam hunc numerum s.Deniq; unitas,& quivis numerus,dics pof-
funt,licetimpropric,numeri inter {e primitquia fola unitas unitaté,
& numerum quemvis metitur,tanquam menfura communis.

XIIL ' =

Compofitusnumerus eft’, quem numerus quifpiam
metitur. ‘

Numerum,quem prater unitatem aliquis alius numerus meti-
tur, appellant Geometrx compofitum. cujufmodieft hic 15.Nam
eum horum numerorum 3.5.metitar. Perfpicuii autem eft,omnes
numeros pares,dempto binario,cflo compefitos, cumcosomnes
binarius metiatur, Ex quo fit,omnes numeros primos,preter bina-
yium,efle impares,quandoquidem ex paribus, folus binarius pri~
musecft,vtdiximus. '

Xiv. -

Compofitiautem inter fe numeri funt, quos numerus
aliquis,communis men{ura, metitur.

Duo numeri,vel plures,quos practer unitatem, aliquis alius nu-
merys,tanquam menfura communis,metitur,dicuntur inter fe ¢6- -
pofiti.licetnon quihbet fit compofitus nunyerus; quemadmodum
&numerus ille,quem prater unitatem,numerus quifpiam metitur, .
compofitusnominatur. Vehi numeri t5. 24 compofitiinter e fiit,
quia cos hicnumerus 3. tanquam communis menfura,metitut. Itz
etiam inter fe campofiti crunthi numeri 7.21.35. Nam primus ¢o-

rum & feipfum, & reliquos duos metitur; licet per fe fumptus, Pri-
aus vocerur. L Nu-

' N
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XV.

Numerus numerum multiplicare dicitur , cumtoties .
compofitusfueritis,qui multiplicatur, guot funtin ipfo

multiplicante unitates.& procreatus fueritaliquis.
Venumerus 6. multiplicare dicetur numerum 8. quando nume-
rus 8. fexiesfuerit compofitus,toties nimirum, quot funt in multi-
plicantc 6.unitates procreatusq; fueritnumerus 48.Itaquoquevi-
<iffim numerus 8. multiplicare dicetur numerum 6.fi numerum 6.,
.o&ties fumpferimus,toties fcil. quot unitates inmultiplicante 8.¢6-
tinentur,procreaverimuseundemnumerum4.8. Eadem denique
ratione hinumeritoolooo. 20.&c. dicentur multiplicare numerit
456. cumhic fumptus fuerit céhties, millies,aut vicies, &e. genitiq;
fuerinthinumeri4 5600, 456000 p120.&¢. Itaq; numerusaliquis
dicetur produci,gigni,procreariveex duobus numeris,quando alte-
o alterum muluplicante,produétus fuerit. Venumerus 63. gigni
dicitur ex hisnumeris, quia procreatur ex multiplicatione nu.
- meri 7. innumerum g.vel & contrario.Et ficdereliquis. :
Sequitur ex his, produ@um ex multiplicatione humerum ean-
dem habere proportionem ad alterutrum multiplicantium, quam
alter multiplicantium habetad unitatem.Cum enim ex definitione
Euclidis,alteruter multiplicantium toties componendus fit, utfa-

ciat produ@um,quotiesinaltero multiplicantium e unitas;contis

nebitnumerus producus roties alterutrum multiplicantium, quo~
ties aliger multiplicantium unitatem continet :ac pyoinde candems
habebit proportionem numerus producus ad alterutrum multi-
plicantium,quamalter multiplicantiumadunitatem habet. Itaque
Multiplicatio five ductus unius numeri inaliumitaquoque defcri-
bipoterit. .. .

Multiplicatio numeriin numerum , eftinventio nu-
mefi , qui ad alterutrum multiplicantium eandem pro-
portionemhabet, quantalter multiplicantiumadunita-
wem. ’

Sicvides exmultiplicatione,five’duu 6. in 8. gigni numerum
48. qui itafe habetad 6. ut8.ad 1. Velitaad8.ut6. adr. ‘

Huic definitioniaddenda cft hax aliadocens quid fit numerum
dividerenumerum: quippe qua neceflariaomninofitadea , quae
nos iniis,qua fequuntur,fumus demonfiraturi. ‘

Numerus numerum dividere dicitur , cum numerus
acceptus fuetit, quifuis unitatibus indicat, quoties divi=
dens numerus indivif{o continetur.

Venumerus 6, dividere dicetur numerum 48.cum fumptus fufe-
as rit

AnE.
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titnumerus 8. qui oo fuis unicatibusindicat,dividentem nume.
rum 6. in.divifo 48. contineri oQies. Ita quoqué viciflimnumerus
& dividere dicetur enndem numerum 438. fi acceptus fuerit nume-
‘rus 6. qui fex f{uis unitanbusindicat dividentem numerum 2. in di-
vifo 48. contineri fexies. ;
Hinc fitnumerum ex divifione procreatum eandem habere pro-
portionemad unitatcm,c%imm numerus divifus habet ad dividen-
tem. Cum enim,ut in definitione diximus,procreatus numerus fu-
~ isunitatibus indicare debeat,quotiens dividens numerusin divifo
contineatut,continebit numerus produdtus unitatem toties, quo~
ties numerus divifus dividestem continere :  ac proinde ¢candem.-
proportionem habebit numerus ex divifione genitus ad unitatem,
quam divifus oumerusad dividentem. Itaque divifio unius nudheri
per alium itaquoque poterit defcribi.
Divifio numeri per numerum , eft inventio numeri
quiad unitatem habet eandem proportionem , quam nu-

merusdivifusad dividentem.

Itavides ex diviione numeri 4.5. per 6. procreari numerum 8.
quiitafehabetad 1. ut 48. ad 6. Item exdivifione cjufdem nume-
11 48.per 8. produci numerum 6. quiitafe habet ad r.ut 48.ad 2.

Exhis quoquecflicitur,divifo numero per numerum , divifom
aumerum gigniex multiplicationenumeri per divifionem invent
in iumerum dividentem. Divifo enim numero A,per B,procreetir

. numerusC. DiconumerumA , gigni, ex
+ -A,48.B,8.C;6.D,1. du&tunumeri C,innumerim B, Quoniam
A enim ex defin. multiplicationis, numerus
ex C,inB,procreatus ita fe habet ad B,ut C,ad unitatem D : Ex de-
Rnitione autem divifionis,itaquoque fe habec A,ad But'C,ad uni-
tatem D perfpicuum cft,numerum ex C,inB.genitum ¢ffe numerid
A,cum tamille genitus,quam A eandem proportionem habeat ad
B.quam C,ad D,unitatem. :

Hac omniaconveniunt quoque numeris fraftis& integris cum
fraétis ; Id eft, Numerus fratus numerum fraum,vel integer fra«
&um,vel fratus imegrum (five frafti adhzreantintegris,fivenon )
multiplicare dicitur,cum totics compofitus fuerit is , qui multipli-
catur,quotfuntin ipfo multiplicante unitates,& procreatus fuerit
aliquis. Dividereautem,cura numerus acceptus fuerit, qui indicet,
quoties dividensin divifo continetur s Ita ut in multiplicatione ine

» veniatur quoque numerus,quiad alterurrum multiplicantiumean-
dem proportionem habet,quam alter multiplicantium ad unita&;

. In divifionc autem prpcreetur numerus, qui ad unisatem eandény -
‘proportionem habet,quam numerus divifusad dividentem., Venu-
merus ) multiplicare gicitl,u numcrum 20.quando nymer, 20.to-
p ' tICE
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ties fueritcompofitus,quod funtin L unitates , procreatusq; fuerit

numerus 10. Quia enim unitas per fui femiffem duntaxat eft in £

fumendugeft numerus zo.per femiffem quoque fui,quaz <t 10.1ta

" quoqueviciflim oumerus 20 multiplicare dicerur numerum IR L,
?umptus fuent vicies, toties fcilicot,quoties unitas eft in20.produ-
&usque fuerit idem numerus 10. Vbivides candem effc proporti-
onem procreati numeri 10.ad . quam habetalter numerus multi-

. plicansz0.ad 1. Vel itaeflere.ad20. ut fad 1. Sicetiam [ & L fe
mutuo multiplicaredicentor quando L fumptus fucritper tertiam
fui partem,quemadmodum Jtertiam partem unitatis tantum cons
tinet : Vel quando [ fumptus fuerit per fuifemiffem, quia & £ fe-

miffem tantum continctunitatis Vtroque autem modo procrea-
bitur 4 qui numeruj tertia pars eft numeri Hive 3 &femiflisnume-
ri{ fived. Quo paéto autem multiplicatio 1n numeris fradusfacicn.
da fit, in Anthmetica docuimus , demonftrabimusque ad finem

lib.g.

Rurfus numerus [ divideredicetar numerum10. cum fumptus
fuerit numerus 20. indicans,dividentemnumerum I vicies conti-
neriin divifo numero 10, ita utcadem proportio fit procrean nu-,
meri 20.ad 1. qua numeri divifi 10, ad dividentem L. Sic quoque

_ L divideredicetur §quando fumptus fuerit numcrus §indicans di.
videntem numerum £ non totum contineruindivifo § fed tertiam
¢jus partem. Nam cum numerus fidem fit qui § liquido conftat
tertiam hujus partem,nimirum J contineriin £. Caeterum quo pa-
&o fiatdivifio innumeris fratis,tradidimus inArithmetica & ad fi- .
nemlib.g. demonftrabimus,ubi omnia hxc,quz de multiplicatio=
ne,divifioneque fratorum d:ximus,planiora fieat. :

"XVL

_ Cumautem duo numerimutue fefe multiplicantesa-

liquem fecerint,qui fattus erit, planus appellabitur. Qui .

" vero numeri mutuo fefc multiplicarint, latéra illius die
centur,

OMNIS numerus procreatus ex multi-

plicationc mutua duorum numeroriipla- ¢ © » 8 o @
nusappellatur, quia fecundum fuas unita- e e oo @
tesin longum,& latum difpofitas paralle- ®
logammum re®angulum refert, cujusla- ¢ s @ o 8 ©
terafuntduo numen mukhiplicantes , qui _,

2’00 8 s 0

idcirco latera numeri prqereati vocantur,
quodipfum contineant,non fecus, ac reéte B
incz angulum re@um ambientes, parallelogrammum reangu
um contincre dicuntur , ut latius lib, 2z, explicavimus. vt
. numes
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numeriis 24. produ&us ex multiplicatione mutus numerorum 4.
& 0. planusappellatur,lateraque cjusfunt 4. & 6. quia gjusunitates
inlongum,& latum difpofita,proutlatcra exigunt,referunt paral-
lelogrammum re@angulum,cujus unum [atus fex unitates, alterd
vero 4. comple&titur. Eodem modonumerus 64 genitus ex mu-
tua multiplicationc numerorum ¢. & 8. planus dicitur,¢jusque la-
terag.&8. . :

Cieterum cuminfinita fint genera numerorum planorum apud
Arithmeticos,quemadmodum & §i phnz apud Geometras,
Euclides folum definit planum quadrangularem reé&tangulum,qui
videlicetfub duobus numeris , exquorum mutua muluplicatione
gignitur,continetur,quoniam de hoc folo in hifcelibris numerorii
difputat,quod omniex partequadrato Geometrico,&figurx altera
parte longieri,fimiles fint & zquales,five ambitum, ive arcam, ca-
pacitatemve {peétes. Nihil autem dicit de numeris triangularibus,
pentagonis,hcxagonis.&c. quiahi,licet conveniant triangulo Geo-
metrico,pentagono,hexagono &c. quod ad ambitii fpetat: tam&
fi arcam, feu capacitatem confideres, abiifdem mulium difcrepane.
-1d quod perfpicuumeft cuilibet, qui diligenter hos Euclidislibros,
Arithmeticam Jordani perlegeric. _ )

- Poteftautem unus,idemque numerus planus plura habere late.
ra,cum ex pluribus multiplicatianibus procreari poffit, ut nume.
rus 24. non folum latera habet 4. & 6. veruim etiam3:-& g.ncc non
3.8& 12, quiatamex multiplicatione 4. in 6. eft genitus Ita quo~
que numerus planus 100, laterahaber . & 20: 4.& 25:2.& 50:9.&

. 10.quodex his omnibus numeris,fi bini inter fe multiplicentur , gi-
gnatur. . ’

Quiavero omnem numerum planum metiuntur duo numeri
multiplicantes fe mutuo , quéd quilibet corum totiesfumptus,
quot fantaltero unitates,ipfumprocreet,liquido conftat, omaem
planum numerum effe compofitum.Quod etiam \de aumero foli~
do,quijamjam definictur,dici poteft.Verumeft, unitatem, aliquan -
do dici pofie numerum planum,quamvis improprie; quia ejusla~
tera {unt duzunitates, qua multiplicatz mutuo ipfam unitateny .
producunt. . R

Cum vero tres numeri mutwo {e fe multiplicantesali-
quem fecerint, \qui procreatus erit,{olidus appellabitur.
Qui autem numeri mutuo fefe multiplicarint , laterailli«
usdicentur,

« Vtquiatreshinumerif3.4. mutuo fefe multiplicantes, produ-
- eunt 24, Nam ex z,in3.procreatur numerus 6, & €x 6.in 4,. fit 24.
. Vel ex 2.in 4. gignitur numerus 8, &ex #.in 3. cfficitur 2.4. Veldew
niq; exs.in 4. produciturnumerus 12.8& ex12.in 2. gencratur 24.
. \ ap.

D -
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appellabitur numerus 24. folidus,numerivero 2.3.4. dicentur la-
teraillius,quiacjus unitacesinlongum latumatq; profaundum di-
fpofitx referuntfiguram quandamfolidam ,  qua parellelepipe-
dum nuncupatur.utlib.11. explicabimus,cujus omnestres diméfioa

- nes exprimunt tres nameri{e mutuo multiplicantes ;unus quidem
longitudinem,alius vero latitudinern, & altitudinem reliquus, Na
- fi primum multiplicetur numerus 2.in 4. efficictu numerusg.ba-
fisfolidinumerilongaquaruorunitates,& lata duas ; Et fi hec ba-
fis in 3. mulgiplicctur,hoc eft,fiaccipiatur ter,exurget totus aume-
rus folidu;{,.akitudinem habens trium
woitatum?a¢ fi numerus z.in3. multipli- E
cetur habebitur bafis 6. unitacum , qua&
multiplicataing . facit totum fglidum nu-
merum 4. inaltitudine habés funicates.
$i denique numerus 3, ultipliceturin 4. F @
procreabitur numerus £pro bafe, quz bis | <
fumptafacict numeruin cundem folidum i
z 4. cujusaltitido continet duas unitates. Qua omniaperfpicua
funtinfigura propofita. Sienim bafis fit & ¢ 6 F,080 unitatum,cu-
jus longitudo 8 ¢,quatuorunitates & B F, latitudo duas comple-
&itur; {uperponentur ciduxalizbafesfimiles, & 2quales.ut totus
numecrus folidus centincat 24. unitates,ejufquealtitudo B A. uni
tatestres. Similiter fi bafis fit A B 7 5, (ex unitatum, cujus longitudo
AB,tres, & latitudo B 7,duas continet unitates; fuperponentur ¢ia-
liz tres bafes fimiles,& zquales,fietg; totus folidus numerus rur-
fii 24. altitudinem B c. habens quatuorunitatum. Sidenique bafis
fit A B C D,12. unitatum,cujus longitudo B c.quatuor continét, &
latitudoa B,tres,fuperponetur ithalia bafis fimilis&xqualiss r 6 &
conftabitque totus numerus folidus unitatibus 24. quarum daae
altitudinem dabunt A 5 ,vel B k.1dem hic numerus folidus 2 4. ha-
bet hac latera 6.3.2. cum ex his mutuo multiplicatis producatur.
Eodemque modo dealiis numeris folidis judicandumerit.

Denique & uhitas interdum folidus appellabitur numerus, &
non proprie quia cjuslatera funt tres unitates , ipfam unitatem cx
mutua earum mukiplicationeprocreantes,

Dcfinitautem & hicEuclides tantum numerumfolidumre&an-
gulum, cujus bafes oppofite funt parallele , & quicontinetur fub
tribus numeris,omiflisinfinitis aliis,de quibuslordanus,obcaufam
in praecedentidefinitione,quiafcilices hi prorfus zquales funt , &
fimiles cubis,& parallelepipedis Geometricis.

Quadratus numeruseft, qui zqualiter zqualis. Vel

quifub dyobuszqualibus numeris continetur, .
S . _ 2.

i
"
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Planum illum numerum,qui equaliter 2qualiseft,hdceft, qu‘

fecundum unitates fuas inlongum & latum difpefitas,refért paral-

lelogrammum re@angulum cujus longiudo
o laritudini eft ®qualis,ita ut omnia latera fme -
o qualia,vel qui ex multiplicatione mutua duo-
| rumnumerortm , 2qualium’ procreatur, atque
adeo fub illis continetur, vocat quadratum. Hu-
®;ufmodi eft numerus 25. contentus fub numeris
@ xqualibuss. &s.hoc eft,exeorum putuamulti-
. plicatione genuets. Nam fi ejus ubstates in for-

mam planam redigantur,referct perfeum quadratum Geometri-
cum 1n quolibetlatere habens quinqueuhitates , ideoque zquali-

ter zqualis erit.

«

Alteruterautem numerorum eequalium, fub quibus quadratus
numcruscontinetur, velex quorum multiplicatione producitur,
latus quadrati 3 Geometris , radix veroquadrata ab Anthmeticis

pletifqueappellatur.’
\

'

XIX.

Cubusvero,qui zqualiter zqualis zqualiter, Vel, qui
fub tribus 2qualibus numeris continetur.
“Solidum quoque illum numerii vocat cuburm, quieft zqualiter
=qualis zqualiter, id cft, cujus unitates in longum,latid,atque pro-
fundum difpofitx cubum Geometricum referunt , ita ut omnes

cjus dimenfionces , nimirum longita-

do,laritudo & altitudo,five profundi-
tas ,zquales fiht, Vel qui ex multipli

catione mutua trium zqualiom nu-

mcrorum inter feproducitur.  Qualis
cft numerus 27. contentus fub nume-

¥

riszqualibus 33. 3. five ex eorum mul<
tiplicatione mutua procreatus, cum ex

3. in3. flatnumerus g & exg.in3. gignatur numerus cubus 27,
Omnes enim illius unitates in formam folidam redadtz referune
perfe@tum cubum Geometricum,exiftuntque tamin longitudine,
& latitudine,quam in profinditate,tred unitates. Quareipfeaume-
rus 27. cft 2qualiter equalis equaliter. \
Quilibet vero trium numerorum equalium ,fub quibus ¢ubus
continetur , vel ex quorum mutua multiplicatione procreatur,

" Geometris latus cubi,plerifque autem Arithmeticis’ sadix cubica.

“dicitur.

4

!

XX. »

. NUMERTI propo’rtionalci funt , cum primus fe-
N

' _eun-
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cundi,& tertius quarti, zque multiplexeft ; vel eadem
pars,vel exdem parces: Vel certe;cum primus fecundum
& tertius quartum,zqualiter continet, eandemque infu-
perillius partem,veleafdempartes.

_Vtnumeros proportionales in omni genere proportionis ratiow
is inqualitatis (hujufmodi funt omnes numeri inzquales inter
fe collati) comple&teremur,addidimus huic definitioni illa verba;
Wol certe cum primvs fecundum, e rertine quartum agualiter con-
sines,eandem g, infuper illivs partem wel eafdem paries, Definitio
etenim vulgataEuclidis,quam puto cflc corruptam,cum manca fit,
atqueimperfe@a, comprehendit folum proportionales numeros
in proportione multiplici.fubmaultiplicive,& in proportionib.reli-
qQuis minoris inzqualitatis. Narm in proportione multiplici funt
quatuor quiliber tumeri proportionales, cum primus fecundi, &
tertius quarti,zque multiplex eft : infubmultiplici vero, cum pri-
mus fecundi,& tertius quarti eadem pars eft; & in reliquis propor-
tionibus minoris inzqualitatis,cum primus fecundi,&tertius quar-
ti,czdem partes fuerit,ut valt definitio Euclidis. At vero exea ne-
quaquam deprehendere poffumus,quinam numeri proportiona-
les fint in proportione fuperparticulari,fuperpartiente , multiplici
fuperparticulari, & multiplicifuperpartiente. In his enim omnibus
primus numerus feeundi,& tertius quarti, neque aque multiplex
eft,ned; eadem pars,neq; cadem partes ; fed primus fecundum , &
tertius quartum,equaliter continet,puta vel femel,vel aliquoties, &
€andem infuperillius partem, cafdemve partes ; utperfpicuum eft
ex iis,quae docuimus ad defin, 4. lib. 5. ubi omnes proportiones,
rationales copiofe explicuimus, Itaue hi numeriiz. 4.9.3.propor-
tionales funt,ciim primus fecundi, & tertiusquarti eque multiplex
fiv,nimirumeriplus. Item hi 4.12.3.9.¢ft enim primus fecundi, &
tertius quarti,cadem pars,nimirumeertia. Rurfas proportionales
funthinumeri6.2.9.12. quod primus fecundi,& tertius quarti e~
" dempartesfing,videl. tres partes quarte. Denig; & 7,6.14.13.& 7.
414 8.8&11.5.22.10. & 12.5.24.10. funt numeri propo:t'ronalcs.
Namin primo exemplo primus numerus fecundum , & tertius
ganum,femel,& infuper candem partem videl, fextam : Infecun-
autem femel, & cafdem partes,nimirum tres quartas  In tertio
deinde bis,8cadhucpartem candem videl. quintam continet ¢ Ia
ultimo denique primus fecundum, & tertius quartum, bis & prate-
rea cafdem partes compleitur,puca duas partes quintas. Quod i
primus numerus fecundi,& tertius quarti,non fit xque multiplex,
vel cadem pars,vel cedem partes ; vel denidue primus fecundum,
& tertius quartum,non &qualiter contincat candemque infoper il-
- hus partem,vel catdem partes ; nullo paite dicendi crunt numeei
- gropofici proportionales,
o . QL"P‘

—
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Quotiefcunq: igitur quatuor numeri proportionales effe ponun-
tur,concedendum neceflario erit,fi quidem majores cum minori-
bus conferantur,quod primus fecundi, & tertius quarti, que mul-
tiplexfit; Velcerte,quod primus fecundum, & tertius quartum,
contineat xqualiter,& infuper candem partem,vel cafdem partes :
Etcontra,{i primusfecundi,&tertius quarti, que multiplex con-
cedatur ;Velcerte primys fecundum & tertius quartum, zqualiter
dicatur continere,& eandem adhuc partem vel eafdem partes,col-
ligetur numeros efle proportionales. Quod fi minores ad majores
referantur,dicanturque candem habere proportionem , fatendum
crit,primum fecundi, & tertium quarti effe partem eandem , vel
partes cafdem : Et & contrario,fj primus fecundi, & tertius quarti,
cadem concedatur pars,vel cedem partes,concludetur numeros i-
pfoscandem habere proportionem, '

Definitautem Euclides cos duntaxat numeros proportionales,
qui proportionem eandem inzqualitatis habent. Namfi de pro-
portione zqualitatis loquamur,perfpicuum eft,primum fecundo,
Sctertium quartozqualem debereefle, ut proportionales numeri
dicantur,

Exhacautem definitioneapert2 colligitur,z2quales numeros ad
cundem habere eandem proportionem : Et contra cundem ad -
quales eandem quogq; habere proportionem. Item numeros ad e~
undem habenteseandem proportionem,vclad quosidem eandem
habet proportionem,zquales effc. Cumenim quales numeri fint
ejufdem,vel zquemultiplices , veleadem pars,velczedem partes :
Vel certecundem equaliter contineant candemque infuper illius
partém,vel partessItem cum idem numerus equalium fit vel -
que multiplex,vel cadem pars,vel ezdem partes: Vel certe itlos -
qualiter contineat,candemqueinfuper corum partem, vel partes,
perfpicuum eft,zqualesnumeros ad eundem, vel eundem numeri
ad ®quales,candem habere proportionem,juxta hanc definitioné.

Rurfusquid numeriad candem habentes candem proportioné,
funtillius vel #que multiplices, Vel cadem pars, vel ezdem partes
" Velcerteillum aqualiter continent , eandemqueinfuperejus par-
- tem,velpares : Item quiaidem numerus habens candem proportic
onemadaliquos,eftillorum velzque multiplex , vel cadem pars,
vel eedem partes, Vel certeillos zqualiter cortinet,candemquein-
fuperillorum partem vel partes,fecundum hanc candem definitip-
nem,manifcftum eftnumeros,quiad cundem eandem habent pro-
porti(?‘ncm,vclad quosidem candem proportionem habet, 2qua-
les effe. '

‘Pari ratione infertur,majoris numeri ad cundem, majorein pro~
portionem efle, quam minoris. Et contra, ¢jufdem ad minorem,
majorem effe proportionem,quamad majorem.Item numéerorum

illum,qfi ad cundem habet majorem proportioné, majord efic:Ad

quem

.
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gueri dtérd idem habet majorem proportionent , minorem effe,
Qua omnia perfpicua funt,{i re@ehxcdefinitio intelligatur.

Haec definitjo convenit etiam nutheris fradtis, fiveintegri numes

ti fimul adfint five non- Nam quatudr hi humeri fuint proportios /

nales,§.3. L.J.quia primus fecundi, &rertius quartis &eque rhultiplex
eft,nimirum duplus, ut patet,fi priores duo ad candem deiiornina-

tionem revocentur,ut adg.§ & pofleriores quoqucad candem de-. .

hominationetn.ut ad %.Z Quo pacto autem fralti mimeriad cand@
denominationemreducantur,docuimus in Arithimetica , & ad fi-
nem lib.g. demonfttabimus. Eadem ratione guatuor hi huméri
proportionales funt 23. 4,2 .1%- 2 {5 cum primus fecundi,& tertius
quarti fit cadem pars,nimirum femiffis,ut conftat, i pricres duo ad
hos cjufdem denominationis revocentur73:3§ & pofteriores duo
ad hos .7 atque ita de caeteris: : :
. XXI.
Similes plani, & folidifutitsqui proportionaliahabent
fatera. an /
¥t planus numérns plano niiero fit fimilis,don necefle eft qua:
libet duoillius latera quibufvis ditobus lateribus hujus efle pro-
pottionalia fed fatiseftiillum hiabefealiqua latera.gua fint propor-
tionalia quibufdam duobuslaterib.hujus, Na hacratione erunt c-
oruni latitudines longitudinibus proportionalés. fi fecundum fuas
unitates informam p‘%anam tedigantur, prout latera aflupta exi-
-gunt. Venumeri plani24. & fex fimiles funt; quoniam illius latera
6.4 proportionaliafuntlateribus hujus 3. 2¢ quamvis his ¢i(demi
non fintproportionalia alia illius lateranempe8.3.vel 12.3.
Eodémodo ut duo numeti folidi fimiles fint;non requiritur,ué

quavistriaunius latera proportio,alia fint tribus quibuslibet late-

rib.alterius : fed fufficits ut tria uniusreperiantur tribus dlterius

propartionalia,quia hacrationes i fecundum unitates id formam

folidam reducantur,etunt eorum latitudines longitudinibus , &

longitudinesaltitidinibus proportionales: Veaumeri folidi 192.8
2.4 funt fimiles,quialateraillius 8.6. 4. lateribus hujus 4.3 2. funt
proportionalia,licet hiis eifdern nequaquam proportionaliafintalia
latera illius,nimirum 2.8.2. vel 6.4.3. L

Iraque poffuntduo numicti plani,vel folidi,effe fimiles,licet late-
ribus aliquibus uniusacceptis nullo modo réperiri queant laterd

alterins proportionalia. Sitt enim hi numeri plani 2 4.6.fimiles,ut -

di®umeft, &tamen filatera priotis fumantur& 3.8. nulla réperiens
tur in pofteriori illjs lproportio‘na‘lia‘.- Sic etiam folidi fimiles func
,192. 24.cumtamen atcribus prioris affimptis,3. 416, nulla repes
tiantur proportionaliain pofteriori; .
: ' b © " Haé
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Hzcporro fimilitudo planorum,&foliderum reperitur quogue
in fractis mumeris,(ive in integris ci fractis, Nam i fumantur qua-
tuornumerinonintegri proportionales,& cam duo priores, quam
duo pofterioresinter fe multiplicentur, procreabuntur plerunque
duo plani non integri imiles,&c. Dixi,plerunque quia fieti poteft,
utinterdum integri numeri gignantur. Nam fi duo latera fint} 6.&
aliaduo14.12.qua candem proportionem habent noncuplam, pro-
ducent priora duo numerum planum 4. pofteriora vero nume-

umi6,
XXIIL
Perfe@us.numerus cft, qui fuis ipfius partibus eft 2- .
qualis. '

-Nummerusille,cui omnes fuz partes imul fumptz (loquimur
autem de partibus aliquotis,juxtadefin. hujuslib.) 2quales funt,
perfeétus a Mathemaricis nuncupatur. Cujufmodi funt hi numeri
6.28,49 6. Nam primus continer has partes aliquotas duntaxat 1.
2.3. quz {imolfumptx conficiunt numetnm 6. Sccurdi autem
numeripartesomnes aliquotz funthz 1.2.4.7.14. quarum famma
coaftituit ipfum numerum 28. Teitiusdemum numerys has par-
tes habetaliquotasz.2. 4.8.16.31. 62.124. 248. quas omnes in u-
namfammam colleftas componere numerum 496, pegfpicuum
eft. Quiautem numeri perfecti fint,& qua viaac ratione procreen.
tur,({unt crvim prater tres dictos innumetabiles alii) demonttra-
biturabEuclide propofiultima lib.g. )

‘Quod fi partes omnes aliquotx alicujus numeri fimul acceptat

* majores {intipfo nunfero,dici folet numerusilie,Abundans : i ve-

.

ro minores,Diminutus.

Luccautem clarius ex hocloco colligitur,pattem ab Euclide fu-
mitantum pro parte aliquota, Nam alioquin omnis numerus effet
perfeétus,cum fuisipfius partib. fit 2qualis , i quilibet numerus
minor numeri majoris pars dici potett,iive cum metiatur, five non
metiatur. ‘

His definitionibusab Euclide propofitis adjungende mihi vi-
dentur ex Campano,aliisque {criptoribus nonnulle alix: , quibus
proxime fuccedent poftulata,d communes animi notiones , praz~
fertim e, quibus in demonftrandis numerorum proprictatibus &
Euclides,& cjus interpretes utividentur, -

‘ XXIII,

Numerus numerum metiri dicitur per illum nume-
rum,quemmultiplicans,vel 3 quo multiplicatus , illam
producit. _ .

Vtnumerus 4. metiri dicitur numerum 12. per 3. quia multipli-

«atus per3. prodi citrz, ' Eademque ratione numerus 3. cundem
. nume-
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‘humerum 12, Metleturper 4. cum exmultiplicatione 4. in 3. nus
mer.12. producatur. Hocautem ita effe,hac ratione fiet perfpicu-
um, Cum numetus 4. métiatur 12.per3. facict 4. iplum 2. toties
compofitus;quotiés eft unitasing. Quareperdefinty, numerus 3.
mulriplicans numerum’¢. producet 12. Quia vero, ut propof. 16,
hujuslib. oftendemus,idem numerus producituy ex multipiicatioe
ne 4. in3.quiex 3.in 4. manifeftum relinquitur,cundem numerum

12, procreari,fi numerus 4. multiplicet numerum 3. ‘

Harc quoque definitio quadrat in numerosnon integros. Nam
numerus 2% metiri dicitur numeram 13 {3, per 5. quia multiplica

tus per s3 gignit13 5. L

Proportio numerorum eft habitudo quadam unius
numeriad alterum,{fecunduh quodillius. eft multiplex,
vel partes,partesve ; vel certeillum continet femel , aut
aliqueties, & aliquam infuperillius partem, vel partes.

Sinumerus z0.cum numero 4. conferatur ea ratione, qua illius
multiplexeft,nimirum Guintuplus,dicctur hac comparatio), habi-
tudove,Proportio. Sicetiam proportio erit ¢a habitudo, quaidem
numerus 20. cum nimerd 60. confertur , {ecundum quod illius

© tertia parsefl; & fic de reliquis.

. ]

Quz cumitafint,perfpicuum eft,tum demum quatuor hume-
ros dici propoitionales,cum primusfecundi,& tertius quatti,xgue
multiplex efts vel cadem pars,vel czdempartes -: Vel certe, cum
primus fecandum, & tertius quartii,2qualiter vontinet, eandemqs
anfuper illius partem, vel eafdé partes;ut fupradefin, 20, docuimus.

X X V. PRI B

T ermini, five radices proportionis dicuntur duo nu-
meri,quibusin eadem proportione minores fumi , ne=
queunt. _

B XXVLE ,

Cum tres numeri proportionalesfuerint. Primusad
tertium,duplicatam rationem habere dicitur ejus , quam
habetad fecundum, Atcum quatuor numeri proportio-
nales fuerint ; Primusad quartum;triplicatam rationem -
habere dicitur ejus,quam habetad fecundum:Etfemper
deincepsunoamplius,quamdiu proportio extiterit,

Hze¢ definitio,utad maghitudines pertinet,copiofe explicata eft
defin.x0. lib.s. Vadecurn omnia,quaibi feripfimus , ad numeros
kuc wransferri facile poffint,non cft,quoditerum ea hig repetamus,

b a XXVII,
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Quotlibetnumeris ordine pefitis; proportio primiad
‘ultimum componi dicitur ex proportionibus primiad
fecundum &fecundiad tertium, & tertiiad quartum,& ita
deinceps,donec extiterit proportio,

Hoc ita fehabere,pluribus verbis 4 nobis demonftratum eft ad
defin. lib.6. ’

Poflunt etiam huc referti definitionesillzin quintolibro tradi«
t2 dealtcrnarationeinverfaque 3 de compofitione, divifione &
converfioncrationis ; deratione ex zqualitate ; & de proportione
ordinata,ac perturbata. Omnes enim hi modi argumentationum,
gjuz circa proportioncs verfantur , demon@trabuntur quoque hoe
feptimolibro proportionibus numerorum convenire,

POSTULATA, SIVE PETITIONES.
o ‘ I' A
Poftuletur,cuilibet numero quotlibet pofle fumi 2-
quales; vel multiplices. B
s oo . 11.
Quolibet numero fumi pofle majorem.
‘ Quamvisenim numerus infinite diminui nequeat,fed neceflario

sd unitatem individuam diminutio eveniat ; tamenaugeri poteft

infiniteper additionem continuam qnitatis.ngrc quolibetnume-
ropropofito major-exhiberi poteftille videlicet, quiex unius uni-
ratis,vel etiam plurium additione ¢onfurgit,

AXTOMATA,SIVE PRO-
- nunciata. ' :
L '
- Quinumeri zqualium numerorum, velejuldemzque,
multiplices funt, inter fe funt zquales.
Quorumidem numerus zque multiplex eft, vel #que-
multiplices funt zquales inter fe 2quales funt.
UL |
' Quinumerizqualium numerorum,velcjuldem, ea-
dempars , velexdem partesfucrint , zqualesinter fe

furit.
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o IV o
Quorumidem numerus; vel zquales, eadem pars, vel
exzdem partes fuerint,zqualesinter fcfunt,

: V.
Vhitasomnemnumerumper unitates , quz inipfo
funt,hoc cft peripfummet numerum metitur. ,
Nam unitds fumptatoties,quot funtin numero propofito uni-
¢f%s,ipfum conflitui. Quamobrem ipfum meticur per unitates,
quz inipfofunt,hoceff,per ipfummet pumerum exfuis unitatibus
conflitutum, :

A

: VI -
Omnis numerus {eipfum metitur per unitatem.
Cum quilibet numerus femel famptus {ibiipfi fit 2qualis,mani-
feftum cft,omnem numerum feipfum metiri per unitatem.

VIL
Sinumerus numerum multiplicans , aliquem proda<
xerit;metictur multiplicans producum per multiplica-
tum, multiplicatus autem eundem per multiplicantem.
Numerus enim A,numerum B, multiplicans, producat numerum
C.Dico A,metiriipfum C,per R,& B,eundem C,per A. Cumenim
. exdefin.is. numerusB,totics compofitus ,
~ conflicuatipfum C,quotfuntin Aunita- A.... B.....
tes; perfpicuumeft BymetiriiplumC,per Co.vvtoneyy
A.& cademratione A,ipfum eundem C,
metiri perB,cum ctiam B, ipfumA, muluplicans procrect numeram
C,ut demonftrabitur propof.lé.huiqs lib.
VITL, .
§i numerus numerum metiatur, & ille,per quem meti-
tur,eundem metietur per eas,qua in metiente funtunita-
tes;hoc eft,per ipfum numerum metientem,
Vtquianumerus6. metitur numerum 18. per 3. metietur &
.numerus3. cundem numerum 8. per 6. hocetl,per unitates , qua
in metiente numero 6. reperiuptur, Hoc autem ita effe, ad hune
modum confirmabimus. Quoniam numerus 6. metitur:g. per 3.
fictnumerus 18,ex multiplicatione 6.in 3. vel3.in 6. per defin, 13.
Quare per axioma precedens numérys 3. numerum 18, metictur

per 6.
IX.

Sinumerus numerum metiens,multiplicet eum , per
b quem
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quem metitar,velab co multiplicetur : illum qucm meti-
tur producet. "
Metiatur enim numerus A,numerum C.perB. Dico A, multi-
plicantemipfumB , vel multiplicatum 4B, producercipfum C.
. Namnumerus A, numerum C, metiri dicitur
A....B.. pereum numerum Quem multiplicans , vel &
Coiveivven quo mulupllcatus,|pfum C,producit, per deﬁn.
23. Cam ergo A,metiri ponaturipfum C ,
B; perfpicuum eff,numerum A. multiplicantem ipfum B, vcla °
multiplicatum,producere ipfumC,

X.
‘Nurherus quotcunque numeros metiens compoﬁtum
quoque exipfis metrtur.

Metiatur numerus A numerosB C,CD. Pico cundemA metiri
quoque ex ipfis compofitum BD. CumenimA , mctxarunpfos,
BC,CD;enittan: BC,quam C Dipfius A,mulriplex. Divifo ergo

BC,inpartesBE,E C,

A, ipfi A, ®quales & ipfo
B....E....C....F.... G....D CD,inpares CEFG;
GD,cidem A,zquales,

erit numerus BD, compoﬁtus ex omnibus partibus BE, EC,C¥.
FG G D,ipfi A,zqualibus,multiplex ipfius A, Q_grc A,ipfum BD,
mctitur. Quodeft propefitum.

Numerus quemcunq; numerum metiens metitur quo-
que omnem numerum,quemille metitur.

Mctiatur numerum A,numerumB,& B, numerum C D. Dico
cundcm A,metiri quoquenumcmm CDh, quem B. metitur. Cum
enim B, metiaturipfum CD, erit
CD,ipfiusB, multiplex. Divifa
B.oovouinu , crgoCD,mp‘mcsCEED,lpﬁ

CivvienEinnino. D, aquales ; metictur A, |pfosna-

merosCE,ED ,quandoqundcfn

numerum B,tam numero C E,quam numero E D,zqualem metiri

pomtur ontundcm A.per pron 10.metictur quOquc AUMCrUmM
C D,cx C E ,E D,compofitum. (di cft pmpof' ftum.

, -~ XIL
Numerus metiens totum & ablatum , metitur & rch-

uum.

METIAT VR numerusAtotum BC,& abYatum BD. Dico
cundem A, metiri quoque rehiqui DC. Cum cnim A, metiatur &

X

<
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BC.&BDerittamBC,quamB D, <

ipfius A, multiplex,aut certe BD,ipfi A,..

A,xqualis erit. Divifo erggotam3 C, B.........D...C
quam B D,inpartésipiA. zquales: B........D......C
eritrehquusnumerus DC, veluna “B....D.....C

- parsmumerni B C,ipfi A,zqualis,vel
plures,atque adeo D C,zqualiserit ipfi A,vel cjus multiplex, Me~
titurigitur A, ipfum D C. Quod eft propofitum,

’ THEOR. 1., PROPOS. 1.

Siduobus numerisinzqualibus.propofitis , detraha-
tur femper minorde majore, alterna quadam detra&io-
ne,neque reliquus unquammetiatur precedentet, quo-
adaflumprafitunitas; qui principio propofiti funt nu-

meri,primiinter {e erunt.
Sint duo numeripropofiti inaguales AB,C D,q¥orum C D, wi
xoyex majore AB,quoriespg. :
tefl, desrabatur oo veliguus  4..........E..G.B
EB,exC D,quoties etiam po- C...E..D )
tefficnreliquus FD, ex E 8 Et H---.- ’ .‘
inhac alternaderraiione nun - . '
quam numerus reliquus precedentem, i quo fuit detradus, metia-
sur,donec adunstatem GB, que quidempracedentem,numerum¥,
D.metitur,detraitio perveniat. Diconumeros AB,C D effe inter fe
primos,boc eft folam unitatem communi menfura eos metiri. Sie-
- nim non dicantur inter feprimi,metietur eas aliquis numerus , qui
St X, communi menfura prater unitatem. Quia ergo H , metitur
numerum CD ; ¢ CD,numerum A E,(quod CD,velpars fitipfi- .-
s AE, velcerteeinqualis,cum desraitus ex A 8, _rel;'querit nu
merum E B,)ametictur quoque H,isfitm AE: At H, metitur qiio- 3 11, pree
qucto:um A B,b Igitur ¢ reliquum EB,metiesur. Metitur autem nHn.
EBipfum C F. clgitur ¢ Hiipfum C F, metietur ; Ac propterea , b1ra. pro-
cum ¢ totsum CD,metiatur , d metietur gquogse yeliquum E D, nun.
Cum ergo ¥ D,mettaturipfumEG; cmetietur etiam H , ipfum E ¢ 11.pro-
G: Meriebatur anteni ¢ HyorumE B. € Reliqud igitur unitatem nun.
 quoque G B.numerus H ,mesietur , partem tosam.  Quod eff ak- d12. pro-
Jurdum. Nonigitur numerss aliquis , preser unitatem , nkmeros Bun.
A3, C D, metiturs Acproindeprimiinser f¢funt, Quamobrem,fi ¢ 11.pro=
Snsbus numerisinaqualibus propofitis, crc.  Quod erat demon-nun.
frandum, f1z. pro-
SCHOLIVM. - nwh.
Convertemus ciam Campano hanc propofitionem,hocmodo.
b 4 Siduo-
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Si duobus numeris inter fe primis propofitis , detra=
hatut femper minor demajore,alternaquadam detradti-

one; nunquam reliquus metictur precedentem quoad
affumptafit unjtas.

* §int duo numeriinter fe primi A,BCD,quorum minorCD, ex
majore A B, quoties poteft derrahatur, & reliquus E B, ex CD,quo-
ties etiam poteft, & reliquus FD, exE B, relinquens G,B.  Dicoin
hac alternadetra®ione nunquam reliquum metiri pracedentem,

» quoad unitas aﬂl:xmatur. Me-

F S E..G--B tiaturenim,antequam ad uni-

C.... .FuD tatem detra@tio perventan, (i fi-
eripoteft , reliquus nuinerus
GB pragedentem FD, exBF, ablatum. Quiaigjtur numerusGB,’
numerum F D, metjtur; & F D,ipfumE G,s metietur quoque GB,
ipfamE G. Cumergo G B, & feipfum metiatur b metietur quoque
numerum E B,exE G,G B,compo(itum ; Metitur autem E B, ipfum
CF. eIgitur & GB,cundem G F,metictur : Atqueadea cum & ipfid
FD, pofitus fitmetiri : metictur dquaque ipfum C D,ex CF, FD,
compofitum. At vero C D,mctitur ipfum A E. ¢ Igitur & eundem
A E,nymerus G B,mectictur : A¢ proinde cum & ipfum EB, metia-
tur,ut oftenfum eft ; fmetierur & ipfum A B,exutroque AE ,EB.
compgﬁtum. QuarecumnumerusG B, metiatur nymeros A B,
CD.ipfieruntinter fe compofiti. Quod eft abfurdum , ¢umpo-
nantur inter fe primi. Nupquam ergo numerus aliquis reliquus
prcedentémetietur,doneg affumpta fit unitas. Quod eft propofi-
fum. -

Eodem modo & ha¢ verum eft.

Sipropofitis duabus numeris inter fc compofitis,de-
trahatur femper minor de majore;alterna quadam detra-
@ionc ; derrallio ad unitatemufque non perveniet , fed
ad numerum,qui precedentem detratum metiatur,

Nam fi detractio hujufmodi ad uniratem ufgue perveniret,ef-
fent propofiti numeriinter fe primi, g ut Euclides demonttravit.
Quad cft abfurdum,cum ponanturinter fe compofiri. -

“Exhis facile dignofcemusan duo quicunque nymeri propofiti

fintipter fe priminec ne. Nam detraéto femper minore de majore,

alternaquadam detradtione; fi nunquamreliqyus precedenté me-
tiatur,quoad affumpta fic unitas:ipfi eruntinter fe primi, hut Eue
¢lidesdemonttrayit,fi verareliquusaliquis numerus precedentem -
metiatur, ipfi eruntinter fc compofiti cum ille idem reliquus nu-
merug utrumque numerum propafitum metiatur, ut perfpicunm
¢ft ex demonttrationg fuperiori hujus fcholijExco cnim, quod reli-

, ‘ T quus

AY
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quuipumerus G B,metiri dicebatur pracedentem numerum FD,
oftenfum fuit ;undemreliquume B,utrumque A 3,& ¢ p,metiri.

PROBL, . PROPOS, 2,

Duobus numeris datis non primisinter f¢ , maximam
corumcommunem mepfuramreperire.

ijo

. Dentur duo numeri A8.C D,non primi inter [e,quorum maxi-
mamcommunam menfuram oporieas repevive. Detrabatur mmnor
CD,exmajore A B, guotiesporefi, relinquatque EB , ntimersm » -

qui ex CD fubgradlusrelinguat F D, ¢ fic deinceps fempar minoy

demajors (ubtunbaturalierna ’

quadam detractions 5 in qua HAovvevseoreeniEieaneB

quidem pervengernr ad numes C......F..D '

rem, quipracedentemmetin- Gammman

twr.Nam fs ad snitatemn deve.

" miretur,a numeri AB, CD, effent inter [eprimi ; quod -off contra a 1.fepe.
bypothefin, Perventum ergejam  fit ad veliquum numernum FD qus
eraiius ex E Bonipil relinguat,fed eum mesiatur. Dico FD , effe
maximam menfuram communem numerorum A3,C D, Quod e~ L bre-
mmutrunquemetiatnr,ita oftendemus. Quia FD, metisur pfum s 4
E3,6 E B.ipfum C Fsbmetistur quoque FD,ipfum CF, atg adeo  °
eum & feipfum metiatur,c metseturch totumC Dyex CFFDycom- pre
prfitum. As C D,ipfum A E,metitur,d Igitur ¢ FD,eundem AE, di.
wmeticsur, Ac propteres cum ¥ D, meviatur quoqueipfum E B: ¢ me- mm.
tietur etiam sotum A B.ex utvoque A E,.E B, compofitum. Metituy ero ’ vo-
igiturF D,utyumaqse numerum A 3,CD, " “”' 4
Quidantem £ D, fit maxima menfura communis illorum ita”

prbabimus:  Sienimfievipoteft , deturmajor menfura commsu-
34,G,quamF D, Quoniamergo G , metitar strumque A B,CD;
EtCD,metitsripfum A E, Smetietur quoqueG.ipfum A E, g Igi- f11.pro-
tar Gorefiduwm E B; At vero E Bmatitur CF.h Metietur evgo o nin.
Gyesndems CF. i Igitur & refidusm¥ D ; major minorem. SQuod g12. pro-
Rabfurdum. Non ergo major numerus,quam ¥ D,nymeros A B, nun,

CDimetitur; Acproinde ¥ , Dmaxima eft menfura numerorum hax.pro-

4:CD. ' ) ) uun,
Quod i minor numersus CD, metiatur majorem A B, ita s de-'1*: t:"'f

Mius ex A ‘B, nibilrelinquat,erit ipfe ' wan.

maxima amborum menfura commu- A.s... ... B

Bckm ¢ feipfum metiatur, utin hac Co....D

Nra apparet. Duobusigitur numeris

iicnon primis infer fe,Cpe. Quod eras faciendum.
' ‘ b J' ¢ ' CO' .

pro- ‘
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COROLLARIVM. . .

Ex hoe manifefium eft numerum metientem duos numeros me-
siri quoquemaximam eorsundem communem menfuram.

Hocelicitur ex ea parte demonttrationis,qua oftenfum fuit FD,
efle maximam menfuramipforum A B, CD. Demonftratum enim
eftibi, numerum G,{i metiatur numeros AB, C D, metiri quoque
aumerum F D, maximam eorum menfuram communem Eadem-
queratio eft decaeteris.

- 'SCHOLIVM.
. Exiis,qua diftafunt, facile cumCampano experiemur,anquot.
libet numeri propofiti fintinter f¢ primi,nec ne. Sintenim tres nu-

y meri A,B,C, Primum ergo experior,per ea,
A quaz ad propof. 1. docuimus,anduo A & B,
Beerrrnn fincinter feprimi : Quifi fuerintinterfe
Coouns primi,non erunt tres numeri A,2,C, incer

~ fecompofiti,quod nullam poffint habere

menfuram commurtem , praeer unitatem propter numerosA,&B,

interfe primos. ' . |

A Sivero A,& B fuetintinter fe compofiti 4 fit |

: ceesaritnanns i is invé !
azfop. . corum maximamenfuracommugis invéta D,

| CRTITPULIO que {i metiatur &numerum C,pesfpicuumett, | |
Cooevrinnn tres numeros A,B,C. effe inter fe compofitos, | °
D... cum habeaht numer. D, communem menfuri,

_ Quod fi D,maximamenfura sumerorum A,

, & B,nonmetiatur numerum C,erunt C,& D. vel inter fc primi vel |’
non : Stfintinter fe primi,no% ecunt tres nume- |

5i A,B,C,inter{ccompofiti, fedinter fe primi. Si|

" A.....coeo.  enimdicantur efleinter fe compofiti,ita ut habe-

B...oos antnumerum communcm menfuram : metietur |’
C..... cjufmodi communis menfura numerum D, ma-
"D ximam menfuram numerorum A, & B, perco- |

roll. hujus propef. Quarecum eadem illa meq. |
fura metiatyr quoque numetum C,non eruntinter fc primi nume- |
1fiC,& D. Quod cftcontra hypothefin. Si autem C,&D, non |
‘ fintinterfcprimi,crunttres numeri-:A,B,C, in-
Acicvaenna, tetfecompofiti. &Inventaenim numerorum |

b 2-[‘1’; ) . C,& D, maxima menfura communiE;cum¥, \
o C.ivven metiaturipfumD; Dsautem ipfosA,& B ; ¢
cirpreni.D....E,. metictur quoqucE,cofdem A, & B. Quare cit

idem E , metiatur quoque ipfum C; metictur E tresnumerosA B,
C; Ac propterea ipfiinter fe erunt compofiti. Quod cft propofi-
‘tum.
Similiarte explorabimus,an plures numeri,quam tres, fintinter
fe primi.an potius interfe compofiti. Nam fi-dati numeri fuerine .
quatuor,experiendum id erit primum ingribus ; fi quinque » in
, , : o qua-

s
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quator,&c¢., Reliquaautem perficienda,ut detribus numeris datis
diximus. T '

PROBL.2. PROPOS.3. .
Tribus humeris datis non primisinter fe, maximam co-
‘rumcommunem menfuram reperire. »
Denturtresnumeri A, 3,C nonprimiinter fesquorummaximans
mnenfuram communem operteatveperive. SitD , maximamenfura
numerorum A, ¢ B ; Si ergo D, metiatur quoque ipfum Cperfpicei=
sumeft D, effe maximam menfiuram numeroruns datorum A,B,C,
Nam fimajor numerns dicatur vzetivinumeros AB,C , metictsy i
- “ idem, per corollpropof. z. hujws lib. nu-
Alcvesieosan,ne meraum D,maximam menfuram nume-
Boveostoasosae -Do. o rors .ﬂ,é‘B\,'l)ﬂjOrﬂum‘rm m,'no'
CoveeriEoes F.“.' - rem. Quod eft a.bfurdum. Si vere
- D, non metiatar ipfam C ; erunt fals
tem D, C, inter fs compofiti. Cum enim fint A B,C, interfe com-
pofiti, raetietnr guacungillorum menfura communis, per coroll.
propof. 2. bujus lib. numerum D ,maximam menfuram numererum
A5B. Cumergoeademillamenfuramstiatur etiam ipfum C;
#runt D, ¢ C,énter fe compofitia Sit corum maximamenfura E.Di- 42 [}
¢oE. effe maximam menfuram communem datorum numerorum
KB,C. Quod enim fi: eornm menfura communis.hac yasione de-
monfirabitur. Quoniam E, metitur numeros C,¢ D,at D,ipfos A,
& B,bmetierur quogueE,ip[es A, B ; Acproinde tres numeros A,
B,C.metietnr. ) nun,
. Quodauntem E.fit maxima eorum communis menfura, perfpiss-
smeft. Sienim fievipoteft.fit F.mhajor guam E.corum menfura cs-
munis, E)wia igitur F.metitur ntmeros A,¢r B : metietur guogsue,
percorall. propof'z. hesrsis Lib. numersum D, maximam eorsm menfn-
tam communems Metitur ausemey C. Igitsir F,mesiens D,¢o C,me-
tietur quoque E corum menfuram maximam, ex eodem coroll. nu-
merus major minorem, quod off abfurdum. Non ergo major nume.
rusquam E,numerts AB,C.metitur ; atque adeo E,maxima men.

foracpipforam. Quamobremtribusnumerisdasisnonprimisinter
fudpe. Quodfaciendumeras,

o COROLLARIVM.

Hincperfpicunm eft numersum metientem tres numeros , metivi
Ahoque maximam eorum communem menfuram.

Hoc etiam colligitur ex ultima parte demonftrationls. Oftenfum
enimeft ibi,numerumF , fi metiatur numeros A,B,C, metiri quo~
quesumerum E', maximam illorum menfuram communem : E-
ademquesn cteris et ratio, . :

bi.pn-
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Pariratione,pluribusnumeris datis,quam tribus, aon primis in«
ter fe maxima corum communis meafura invenictur : locumque
habebithocidem corollarium.Nam fi dati aumeri fuerint quatu.
or,invenienda erit primum maxima menfura communis trium nu-
merorum,fi quinque,quatuornumerorumaccipiendaeritprimum
maxima communis menfura&c. Reliqua vero omnia peragenda,
utde tribus numeris ditum ft, :

THEOR.z PROPOS. 4.

Omnis numerus,omnis numeri,minor majoris , aut

parseft,aut partes,

Sint duo numeri A,minor,¢s ‘B, major. Dico A.effe autpartem,
ant partes ipfius B. Sint emsm primum A,
e & Bynter feprimi. Quin igitur gualibet uni-
Bocivoire tas numeriA pars off numeri B: per[picusm eft,
nummersm Aoffepartesnumeri B . tot nimé-

rom,guot funt in A,unitates.
‘ Sins deinde A, 5 B,nan primiinter fo,f¢d in-

Acoces ser [¢ compofiti, & mesingsur A ,ipJkmB,  Rze
Bovossrren pofita,manifefium eft Aparsem effe ntimers By
ex dofin.3. bujuslib,

SED jam A,non mesiatuvipfum B,ainvyenim autem maxima e
" orum menfura gommaunis fit C; Aividasurgseg
A..D..E..F onumerusA,inpartes AD,D EEEF , quarugs

Buveonie Jingulaipfi C.fintaquales. b Quia igitur C,
C,. " parseftipfins Beumipfum metiatur ; evit quo-

‘ que AD,parsejufdemB; fimiliter ¢ DE, cbr
EF:acpropterea totus numerus A et partesnumeriB,tot videlicet,

guosies C,in A, F,continetur.Omnis igituy numersée,omnis nmeriy |

minor majovis , aut parseft,aut parses. ' Quod demonfirandum
orat.

THEOR. ;3. PROPOS.s,

Sinumerusnumeri pars fuerit, &alter alterius eadem

_pars: Etfimuluterque utriufque fimul cadem parserit,

qu# unus unius.
Sitnumerics A,eadem parsnumeriB C, qua eft numerss D, nss-
meri EF , Dicostrumaque numerum 4,6 D fimul utriufg, nume-

#iBC,e»EF.f5- |

’ A...ove | Daus mul sandem ef~ |
Boeoeeve Gao .-..C] Eoeee H.o. .F fcpartem, q“
' effvelA ,ipfisea

B C,vel D,ipfists EF. Divifisemimnumeris BC, E B, in parses 3G,

G C; E H,HF,ipfis A,¢ D,squales seris multitudo partinm nume-

rs
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9i8C,aqualic multitudinipaviinm nuiperi E F,propteren guod ea=
dempars off Asipfiss B C,qua Diipfiss EF. Qmiaigitur A,or BG,
aguales funs fi illis addantur aquales D)Ch E Hierunt A,¢o D » fi-
ginlaqualss ipfis 8 G,¢b E M, firnul : Eodem argumento erunt Avchs

- D fimulipfisGC.co HF, fimul aguales 3 Et ficdeinceps,fipinres
pavsesfuerintin 8 C,EF; aggregatum numerorum A,c» D, tot ag- \
gregaticparsinm numerorum B C,co K F.aqualic erit y quutiesA,
in BC,velD, in EF continetur: Acpropterea endem pars eviguterg,
A6 D.fimul ntridegue B C,c EF, fimul,quaeft Aipfies 8 C,vel
Dpfim E F.Sinumerss svgo numerlparsfuerit; coe. Quod erat ‘
offendendnm.

SCHOLIVM.
1dem hocverum eftin numerisfractis, cademque protfus de-
montftratio adhibebitur: ut in hoe

¢xemploapparet , ubi numerus A, A% D,

numeriB C,& numerusD, numeri B,3G3C, E2HJF
EF,cadem pars eft;ac proinde uterq; . i}

fimul A,D,utriusque BC.EF, fimul cadem pars oftendetur, quae
AipfiusBC: fi nimirumBC, EF, dividantur inpartesBG,GC3 .
EH,HE,ipfis A, D.xquales, &¢. :

" Quod ll: quando contingat,numerum fraétum dividi non pofle
inpartes zquales propofitas,propterca qitod numerator in eas par-
tes fecati ricqueat,multiplicandus erit tam numerator,quamdeno-
tiinarot per tumerid partium. Procreabitur enim hac ratione alia
fragio priori equivalens,& cujus numerator in propofitas partes
dividi poteft. Ve fifractio § fecanda fit in duas partes zquales, du-
¢endus erit utergs ejus numeras in 2. fiintres,in 3. fi in quatvor,in
4.&c. ut gignagtur fra@tiones I9. 15, 13, quarum primafccabiturin
bas'duas partes 2quales §.£ fecunda inhastres 5.45.5. tertiavero
in has quatuor }? $3 5255 ‘ '

Rurfus quando adfunt integra , revocanda prius erunt una cum
aftienc ad unam frattionem,dcinde codém mode tam numera-
tor,quam denominator multiplicandus per numerum partii, Sc.

Vifinumerus 4.2 fecandusfit in tres partes,reducemos cum prius
adhanc unicamfra@ionem. ,§ deinde utrumque cjus numerum
perd. multiplicabimus,ut fiat fractio ®} cuju tres partes zquales
fune 3737 21, Acque hacinfequentibus quoque propofitionibus
tbiervanda funt,quando fradtionibus accontmodantur: Et femper
nomine fraltionum intelligendi quoque funt iumeri integri cum
fagtis: Item quando aliqui fradti funt,&alii integri.

. Eodem modo demonftrabimus & hoc, quod fequitur,

Si unitas nomerd pars fuerit,& altera unitas , vel nu-

merysalteriusnumericadempars ; Etfimulutraqueu-
- e .

’ ‘ _nltas,

—
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nitas, vel unitas. & numerus fimul, utriufque numert fi-
mul eadem pars erit,qua unitas numeri.

Hoc autem perfpicut in hisappofitis exemphs apparct, Eadems
enim pror(us eft demonftratio, ' '

A l ‘_lD“. Il

I, A | b...

B. G. Co|E. Hi F| B G € [EeHowoF

Poflumus etiam hanc propofitionem ad quotcunque numeros
transferre, hoc modo. ‘ .
Si fine quotcunquc‘numeri quotcunq; numererum
&qualium aumero,fingulifingulorum eadem pars : Ec
oinnes omnium fimul eadem parscrunt, quz unus uni-
us. : . )
Sintnumeri &,B.C.numerorum D EFG,HI, Gnguli fingulo-
sum,cadem pars. Dico omaucs numérosA,B,C;ﬁmul omnium nu-
LT ~ . mcoumDE,
Ao . B .. C.¢  FG,HI fimul
D-..Q_K-.uEZ:E-’,-L.c’.G ' HooMoo I ga"dtm cm
' ) pattem , qua
et A,1pfius DE, Divifis enim numeris D E,F G, H1, in partes ipfis
A.B,C, zquales; crit multitudo partium numen D §,zqualis mul-
titudini partium cam numeri F G,quam numerj HL Quia igitur A,
& D K, zquales fuar; (i iilisaddantur xquales B,& F L,erunt A,B,

fimul aqualcsiplis DK, FL > fimul : quibus fi rurfum addantur |

quales C:& HM; crunt quoque A, B,C, fimul zquales ipfis DK,
FL.HM, timul Similirationeérunt A,B,C, fimu| zquales ipfis

KE,L G.MLfimul; & (ic deinceps,fi plures partes fuerincin DE, |

FG.HLaggregatum numerosum A,B,C, tor aggregatis partium
numerorwn D E,F G, HL,zqualeerir,quoties A,inDE, contine-
tur. Quamobrem eadem parserunt A,B,C, fimulipforumD E,FG,
H Liimul qua A,ipfius DE. .

Idem fequitur,filoco unius numerorum A,B,C>fumatur unitas,
vel loco plurium, vel etiam omnium,plures anitates,ut de duobus
dittum cft. 1d quod fequentes figuraindicant,

AclBe L conff A. | B. ] e
D.K.Eo | FuLoe G | Hoo MosI{ DeKE | FoLoiGe | HiMLL

_Hacetiam fraltis numérisconyeniunt, Nam i quotcunquefra. |,
&1 numeri , quotcung; fradtorum numerorum ®qualium nume; |

ro.finguli fingulorum,eadem pars fuerint ; Et omnes omnium fi-

mulcadem pars erunt,qua unus unius. Quod codem modo de. |,

manitrabitur; ctiamfialiqui numerorum finvintegri , vel unitates,
wt hic viderelicet. . T )
. ~ A

’
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A} t. B % R \I c’
) x K1 E ‘FIL}G | HIMJI
[ heoremati quoque primo quintilib. fimile proponemus , in
¢ modum. : . ,

Si fint quotcunqué numeri quotcung; numerorum
jualium numero, fingulifingulorum,zque multiplices:
1am maultiplexeft unius unus numerus,tam mulipli~
's erunt emnesomnium, ' ‘
Demontftratio eademhiceft,quzinlib.s. Quod tamen aliter ita
am demonftrabimus. SintA,3,C,numerinumerotum D, E, F,
que multiplices,(ingulifingu- * ‘ ‘
TUm. Di‘CO &OmncsA,B,C. Aoo--o.clB-.ooo.Cuu..
mul omniumD,E,F.fimul tam D.vse Eees . Fuu
wltipliced ele,quam eftA,mul. )
iplex ipfius D, Cum cnimtam fie multiplex A,ipfius o, quam eft .
Lipfius E,& C,ipfius Fierit Econtrario b , eadem pars ipfius A, -
uzE,ipfius 8,& Fipfius C. Per eaigitur , quaz auper i nobis.de
monftrata funt,crunt 0,E,F,fimulcadem parsipforum A B, C, fi-
mul,qua D,ipfius A ; Ac propterea ¢ contrariotam multiplices e~
runtomnes A B C,fimul;ompium D,E,F,{imul,quam eft multi~
plexA,ipfius 0. | ‘

Sinumeri A,B,C,fradti fint,& ipfarum p,E,F, fratorum' aque
maltiplices; quam multiplex e uniusunus,tam multiplices erunt
& omnes omnium, YVt eéx demonftratione liquet. )

uod fi loco unius numerorum b, E,F,aflumatur iinjeas,vel et~
iamloco plurium,vel omnium,plures unitates, theorema codem
modo demonftrabitur,ut ex fequentibus figuris apparet.

A..B...lc'.,l.‘! A'.BQ.CAQ
D. E.. Feee | D.E.F.

THEOR.4. PROPOS.G. vi.

Sinumerus numeripartes fuerit , & alter alteriusez-
dem partes : Et fimul uterque utriusque fimul ezdem
- Parteserit,qua unus unius, g ,
Sit numerss A B , eadem partes nwmeri C , qua numersus
. DEmumeriF, Dico Ntrum-
. (eoumecrum A B,&D B. AsesGeeeB | DeveHeooo B
v Hmul yrinfqué humeri C,
5 %F, fimul cafdem par-
tsefle, quas eft A B, ipfius _ .
y Yo R, pfimE, pivifisenimnamerisAB,; D E , inpar-
~ : s

Ceonoovonsne I F.o.)l/;q-oo

\
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tes AG,G B; D H,HE,nismerorum C,C F; erit multitudo partt
um innsmero A8, dqualic multitndini partium in numere D E*
proptereaquod eadem parieseff numerus A B , numeri C , qua
wumerss D EnumeriF. Quia igitur,quipars ef A G,numers C,
eadem eft D H,numeri Fsa eris uterque AG,D H,fimul cadem pars
wirinsg, C.F fimullgus A Gipfiut C,velD H,ipfiss F. Eadern ra~
tione evit utergue G B,HE, fimul eadem pars usriufgue C,F, fimul,
gne GB,ipfius C,vel HE,ipfiss F : Et fic deinceps,fiplures partes
fuerintin AB,D E, ersns tot Aggregasa partinm in numeric A B,
D E,contenta,quorum quodlibet eadem pars eft numerorumC, F fi-
mulguaparseft AG,ipfius C; gisotparieseddem eft numerus A B,
ipfise CvelD E,ipfius F3 A¢proinde eadlem pattes avis utergue nu-
merns AB,D E,fimul utvinsque numesi C F fimul,que A B, ipfins
C,vel D E,ipfius F. Si nuumetsis ergo Rumeriparses fueris,gpc.Suod
sras demonfirandum, '

. § CHOLIVM.
Eadem haec propofitio locum habet in numerisfractis,una cum
demonttratione : ut hoc exemplum demoniftrat.
- AJGIB : DAHE
. C4 r.g

. 8ed & hane propofitionem ad quotéunque nurheros five inte-
gros,five fralos extendentes,hoc modo amplificabimus,

- Si fint quotcunque numeri quotcunquenumerorum, |
finguli fingulorum,ezdem partes ; Et omnes omnium |-
{fimul ezdem partes erunt,quz unus unius. _

Eadem enim cft demonftratio,fimodo pro quinta propof. aflu-

maturid.quod fecundoloco demonftravimas , in {cholio preece-
denti,ut hicperfpicuum eft, ’

A..K..B ]C...L...D EnoniMnoqu

Go'o-n‘n Hlooll.o I.l..'l‘.l'..

THEOR. 5. PROPOS. 7.

~ Sinumerusnumeri pars fuerit , qualis ablatus abfa-
ti: Ecreliquus reliqui eadem parserit,qualis totus toti- |
us. S

Sit numerses A B,eadem pars nim.C D , que ablatus AX, ab-
datiCF. DicoreliguumE B , éandem cffepartemreliqui F D,

quscittornus AB ,sa0ink C D, PonaturenimEB , numeri G.C,
sadem
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- '
adesn pars,qua ot AE, A...E..B
iPﬁwCEW'l:O‘“‘AB. Go-,- CitorssneFeeeaD i
totises C D.

Quidigitur A Eeadem estparsipfius C F,qua EB,ipfiss 6 C: s fipn
aerig sterque A E, EB, fmul eadem pars utrisssque fimul CF,GC,
que A E.ipfius C Fhooc eft,qua totus AB,totiusC D ; Acpropteres
csum AB,eadem fit pars uerisfque numeri F G C D,eruntipfinume-
vi FG, CD,interfeaguales. Demptoergo communi C F, aqualet
remanebunt G C,FD,Eadem igiturpars eris EBipfiss FD ', qué

ipfins G C,boceft , quia totus A B,totius C D. Siigitsir numernd

numeri pars fuerit,nc. Quod erat offendendnm. .

SCHOLIVM.

AJEZB, Locum ctiamhabet hac propofitio , una
GiGgEZD  cumejus dethonftratione in numeris fradtis,
uthic apparet.

I1dem hoc theotemaverum eft tam in numeris integris, quamin
fractis etiamnfi ablata fitunitas A E,vel reliqua fuerit unitas E B, vel
denique in integris &ablata,& reliqua fit unitas, ut ex his exemplis

apparet. o ,
A.En.nhl A'~1EDB! ‘ A.E.B.
GiioerCeeFeeeD ] G Cuevee FouD | GooCosFee D
Czxterum & cx his.theoremati quintolib 5. fimile hoc demone
firabimus,tam in numeris integris,quaminfra&is.
Sinumerus numeri zque fuerit multiplex , atque ab.

latusablati: Etiam reljquus reliqui itamultiplex erit ,ut
totus totius.

Quod quidem nonaliter oftendemus, ac theorema ilud quinti
kb, Verum idem ex demonftratisita confirmabimus.Sit totus A B,
totius C D,zque multiplex,atque ablatus A E,ablati C F. Dico &

1eliquum E B,reliquiF p.ita effe multiplicemn,ut cft totus A B, tos
tius CD. Cum enim A B,ipfiusC D,fitzque multiplex,atque AE,

ipfigs CF, érit & contrario totus C Djtotius B

AB,cadem pars,quaablatusCF.ablati AE, A......E,...B

$Quare & reliquus FD, reliqui EB. cadem C...F..D by
pars erit,qua totus CD ,totius AB, A¢ 7 foe

proinde & centrario E B,ita multiplexcrit ipfiusFD, uc AB , ipfius P/i®s _;
CD, et multiplex. oo

Quod fi ex C D,ablatafusctitunitas CF,vel reliqua fitunitas. FD,
vel denique in integri

v is & ablata fit unitas CF,& alia teliquaF D,
idem demonftrabicur,uthzc exempla commonttrant, :

A'.QEIQO..IA....B..B A'.l‘E....B_ ' '
. EFuDlCuFR | GiFeB

e ‘Theor,
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THEOR. 6. PROPOS. 8,

Sinumerus numeri partes fuerit, quales ablatus abja-
ti. Ecreliquus reliqui eedem partes erit , quales totus
totius. ,'

Sit numerses A B.partes eaders numeri CD,quaablatus A E #b-
dasi CF. Dicoreligunm EB, eafdem effepartesreliguiF D ,qua to<
. © tus AB,eft totius CD, Sumpto
A.ooKoooonE.. B - enimsnumero GH , aquali ipfi
C- sesssesssesssvesF. o-:l- AB, erit G H , lld‘m?‘r‘ﬂ
GA.Q..'L.II"IC'.! M -.H :pﬁm CD,qu‘ AB , Gj"fdlf’
, C D,hoc eft,qua A E,ipfius CF.
Divifoergo G H,in partesGLIH ,numeriCD; ¢ AE , inpartes
AXKE ,numeri CF, eritmultitudopartinm G LIH, multitudini
parsinm AX,K,E, aqualis eademque parsram G lLguam IH, ipf-
#4 CD,que tam AK ,quam KE,ipfjus C F. Cumergo C D, nume-
rus major fit numero C Ferit ¢ tam Gl,quam 1 H,parsipfius CD,
major tam numero AK,quam KE, parie ipfius C F. Sumptis igi=
turnumeris G LIM, aqualibus ipfis AKX K E, erit G L,eadem pars
ipfiss CF.qua AK,ejufidem CF hoé eft,qua G Lipfiss CD ; Ac pro-
inde cum totus G Lytotises C D, fit eadem pars,qua ablatusG L, 46-
lati € F, aerit ¢y reliquus L1 reliqui FD,eadem pars,quasorsus GI,
totius C D. Eodemg, argumentooftendemus M H, eandem effepar<
vem ipfius ¥ D,qua efttotus G L,vel 1 Hytorins C D , Quioniam erge
tam GlL,quam | H,eadem efiparsipfinsC D.quacefitam L I quam
M H,ipfiusFD; eris uterque G LLH, fimul eadem partes ipfius C D,
quantergue L1 M Hipfius FD. Eff autem G H,eadem parsesipfiss
CD , qua ABejufdems C D, propter aqualitatem nun:etorsm
AB,G H;lgitur ¢ nterque L1, M H.fimuleadem partes evit ipfiseg
FD,qua A 5,ipfius CD. Quia verofi abaqualibus AB.G Haqua~
lesauferantur AK,KE,¢9 GL,iM,religus EB,¢5 LIM H, fimznl
aqualesfuns; Evitquogue EB,reliquus eadem partes reliqui F D,
qua A BytotusjotiusC Dimimirur cadem quawtergue L LM H, f5-
muleratejufdem F D. Sinumerss exgo nunpersparses fuerit > e,
Quoderatoffendendum. . ’

SCHOLIVM.
ALK 5F..§B Innurneris fradtis eédem haec propofitio

C,gFgD . eodemprorfysmodo demonttrabityr, us
F 3L, 4 13 M, T H hicmanifeftug eft. T

Non




LisEr Wil , Y

Non demonftravit Euclides hanc propofitionems quemiidmos
dum precedentem,quod nonnilliinterpretes faciunt |, quianon
conftabit hic reliquum numerum E Baalicujus numeri eafdem eflc
partes.qua eft numerus A E.numieri C Fibivero perfpicupm crat
reliquum EBsalicujus numeri candem efle partem, qua et A E. ipfis
us CF. Licetenim ipfius E B.duplum affumeré.triplum » quadru-

plum &c. donec EB fititafubmultiplex numen affumpti G C, ut
AEcft fubmultiplexipfius CE.

. . i Xs
THEOR.7. PROPOS.5.

Sinumerus numeri pars fuerit, & alter alterius ea=
démpars : Etviciffim, qua pars eft, aut partes primus
tortif , eadem pars erit , veleedem partes&fecundus
quardi. : o /

Sit numerss ApirieriBC, eadempars, que numerus D, nume-
YiEF fintque & ,B.C, tninovesipfisD.E F, finguli fingulis, De his.
animpropofitio intelligendaeff. Diso & viciffim eandempartem ef

feant enfdem parses Asipfins Doqualis eftsant gnalesBT, ipfins EFo ;
Divifis eniim numeris B C,E Frin partes

BG,GC,pE HHF,ifis A¢pDiequn-  A.... )

besierie multizscdopartiumiingeri 8C, B....G....C 3
wqualis milsisudsnii parsium nwmeri - D.s.... ] ’

EF. QuiawveroBG,G Cointet fe funt E......H.,....F

wgeales , ¢ minores guam E H,H F.qusinter ¢ etinm equales funt,
guodich torss B Citoto E Fminor ponatur: Evit B G,ipfiks EHeadem an vl &
parsaut partes,gux G Coipfins H Faac propreven ¢b uterque B G, ;

G C.fimonl nimirwm B Cofecundus utrinfgue EH, HE, fimul ; nimi-f P

YumE Fguarti,eadem parsivelpartes,qua B G,ipfiusE Hhoc eft, g
Aprimus ipfius D tertss. St nunverns igisur nwmers

pars fueris, v ’
Quoddemonfraninm erat. . :
_ SCHOLIVM.
Innusiveris fractis propofitio liéc anacurt 2 ¥ t
tjus demondtratione locum ctxamthabet yut s &
hic perfpicuum eft. B3 651, C
Quod fi 16coprimi nimeri ufitasaccipia: D, I¥

tr,qua numeri alicujus pars fit.quiealternu- EIFHGF
mer’ alterius: Erit viciffim unitas tertii nume - .

, teadépars,queefecundusnumers quartizid | B.G.C:

;  Yodecodem argumento confirmabitur,filo~ Dio.ove R
c partium affumamuspartemindemonttra-  Eiis . vHiss, 3
Yene,ut ex hocexemplo apparet.

. ce _ Theet,
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THEOR. 8. PROPOS. 13.
$inumerus numeri partes fuerit , & alter alterius ez«
dem partes: Et viciffim,quz parteseft primus tertii, aut
pars;czdem partes crit & fecundus quarti,aut pars.
Sit numerss AB,eadem payies numeri C,qtianumersns DF ,nu-

meriF finsqus A,B,Cipfis D,E,F,minores.finguli fingulis. De his
enim etiam intelligenda eft has pro-

4..G..B pofitio, ficut & antecedens. Dico
Cuverees G viciffim numeruam AB, eafdem
Do Hoou o E partes effe, ant partems numevi DE,

quanumerssC,eft numeri F.Divi=
: [fisenim numeris 4 B,DE,inpartes
A G,GB,¢> D,H,HE ,numerorum C,¢p F ; evit multisudo parti-

Forrionanans

. 4 in AB.aqualis multicudini partivum,in D E,Cr tam A G,quane

a 9.fep.
bs.vdl 6.

Lo

xij.

c20.defin,

G B,eadem parsipfius C.quatamDH, guam H E ipfiss F. a Vi=
ciffim ergo eadem pars evis ant partes AG,ipfius DH, 6 G:B , -
pfiws HE,qtia C.ipfiusF : Acpropteremandem pars evis, vel partes
AG,ipfius D Hiqne G B,ipfiss HE, b Igitnr ¢ sterque 4 G,
GB.fimul,nimirum primws AB,eadem pars erit, aut partes utrises=
gwe D HH E, fimul.nimirum D E,tertis,qua AG,ipfiss D H,boc eff,
qua C,fecundus quarti F. Sinumerss ergo numers parsesfuerit, (3
alier alsarine:trc. Quod demonfiyMdum erat,

SCHOLIVM.

A%rG, 5B,

S Numeris fractis convenitetiam hujus propof. des
D, 2H,,JE monftratio,utin hocexemplo apparet.

THEOR. 9. PROPOS. 11

Sifuerituttotusad totum,itaablatus ad ablatum : Ee
reliquus ad reliquum erit,ut totusad totum.

Situttossss numerns A,B,adtotsm CD , its ablatus AE , ad
ablatum C F. Dico Gr religuum . 4
E'B.ldftliqﬂmFD,lﬁ.“{lﬁ Aissestesoses Ecves0a B
totsus AB,adsotum CD. Cum e- CoresosFessD

- nim fis,ut A B,ad CD,itaA E.ad

CF;cerit AB,ipfius CD,¢o AE,ipfins CF,vel equemultiplen,vald
eadem pars,veleadems partes: vel certe A Bipfum CD,¢h A E, i~
Pfum C F.aqualiter continebis eandemque infuper illivs pavtem,vel
safdem partes. Sit prisoum A 5,ipfins CD,Go A E, ipfins CF, aqne

: _ mnl-
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awltiplex. Quo pofito, erit 3 contrario C D, totss tostins AB, ea-
dim pars,qua ablatus C Fablati AE,propter AB, A E, aque mul-

tiplicesipfornm CD, CF. algitnur (o religuss FD, reliqus E B, ea- a7 f‘P'-'
dempars erit,qua totus CDitorius A B ; Ac proptesea ¢ contyario
AB.ipfins CD, ¢ E B,ipfius FD , aque muliiplex erit,b Snaye
erit,ue tosws A B,ad toswm C D,ita EB, reliquss ad religuum FD,

Sitdeinde A B,ipfisus CD,0 A E, ipfiss
A...E..B  CF.eademparsivel eadem partes. Que pofs- !
Coveie Fooo. D tocerit oreliguus EB,religniF D , eadem C7.vel 8¢
A....E.B _ parsvelpartes,quatotus AB,totisu C D ;4o &
C.oovoeFoo. D Acproindeeritut totsus AB ,adtetum CD,ita dzo.defe,
E B,relignus ad religuum FD.
Contineat tertio A Bipfum CD,eo AE,ipfum CF, aqualiter ,e-

bzo. defin

 andemguainfuperillivs partem velpartes, Quopofito,erit & contra-

vio CD totses torime A ‘B,agdempartes,que ablatss CFablaii AE,
¥ wox demonfirabimuse ¢ Reli,um sgisur£D reliqui E ‘B, o4~

A!QQOQQEA.-B Al;ll..EQ.Ol.,‘.I.I"l'.B
Co.o FQID'C'.'.. Fvu cooon..oD

dem quogque partes erit, quatotss CD, totius AB; Ac proptevead
¢ontrario A B.ipfum CD,¢b E B,ipfum ¥ D,aqualiter continebit, e
endemque infuper illius partemvvelpartes , ut mox oftendemss. £ ,
Quareerie , us totus AB,adtotum CD.itaEB , reliquus ad reli- fs.fept,
gqusm FD. )

Quod f§ A B,sotus toti C D,aqualis fuerit, & nblasscs A B, ablato
CF;perfpicunm eftreliguum E B,qnoq,

c3.fepr,

- efeaqualem religuo¥ D, Nam fi ab ¢- A.....E...B

gualibus equaliademantur: quarema- C,.....F... D
went ,funt aqualia, Itag, fifuerst wt to-

tdu ad sotwm jia ablatss ad ablapnm,orc. Quederas demonfiran-
LN

SCHOLIVM,
Eodem modé demonttrabiturhocinfraltis numeris, 1d quod
liquido conftat in hisexemplis, qua exerpplis tertii cafus demon-
firationis refpondent. , ‘

Ft

ABE,EB - AngHB
CIFz:C C:fFI3D ‘
. LEMMA,

Quodautem, i A B,ipfumCD, & AE,ipfii €F,zqua-
tr sontineat,cademque infuper partemillius vel par-
ts;¢ contrarioC B, iplius AB, & CF, iplius AE , fit
' z c3 cz-
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ezdem partes :EtfiCD,ipfius A..N..0..G..B
AB,&CF,ipfius AE,fitezdem C..J..K..D
partes; écontrario A B,ipfum  A..,P...Q..H...E
CD, & AEipfumCF,zquali- C...L...M..F
tercontineat, eandemg; illius
partem vel partes,tamin numeris fratis, quamin inte=
- gris:hocmodo demonftrabimus. Contineat primum
A B,ipfum CD,& A E,ipfumCF,2qualiter,nimirum e~
mel velbis,velter , &c candemque infuper partem G B,
quidemipfius C D,& HE,ipfius CF,ita ut numeri reli-
qui AG,A H,fintvel zqualesipfis CD.CF, vel corum
aque multiplices, Divifisigitur numeris CD,CF, in
partes CLIKKD; & CL,LM,MF,iplisGB,HE, %~
quales; erit multitudo partium numert C D, multitudini
partium numeri C F,zqualis,quod G ,ipfiusCD,fite-
adem pars quz H E,ipius CF. Similitcr divifis numeris
AG,AH,inpartesAN,NO,0 G ;& A P,E Q,QH,e-
ildem GB,H E, zquales ; erit quoque multitudo parti-
um numeri A G,multitudioi partium numeri A Hyzqua-
lis. Cumenim A G,A H,velzquales fintipis CD, CF.
vel eorum zque multiplices, eruntveltorpartes in A G,
-AH,quotinCD,CF,vel certe numcrys partium numeri
CD,totiescontinebiturin A G,quotics numerus parti-
um numeri C' F, in AH ; proptereaque multi- |
tudo partium numeri A'G, multitudini partium numeri |
AH,zqualiserit. Si igituripfisaddantur partesG B, HE,
erit & multitudo partium numeri A B,multitudini parti-
um numeri A E,zqualis: Atque‘adeo una pars numeri
CD;eademparseritnumeriA B, queunapars numeri
CF,eft numeri A E. Quare cum multitudo partium nu-
meri C D, zquslis fit multitudini partiam numeri CF,e-
sit CD,exdem pgstes numeni A B,quz CF, ipfius A E.
Contineatdcinde A B,ipfum CD,& AE,ipfum CF, |
gqualiter,videlicet (emel,bis,ter,quat_erve,&c.cafdcmq;
intuper partesiilius: numerus quidé A B, partesGB,nue
meriCD,&niierus AE,partesHE,numeri CFita ut re-
liqui numeri A G,A H,lintrarfum vel zqualesipfis CD,
CF, vel carumzquemuiltiplices, Divifisigitur numeris |

)
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>HE,in partes G1,1B,& HK,KE,numerorum C D,
eritmultitudo partium  A..P.Q..G..L..B
1s & Bymultitudinipar- - C..L..M..D
vipfius HE,zqualis.Si-  A...R...S...H..K.E
'modo, divifisnumeris C...N...O...F
),CF,inpartes CL,LM,MD,& CN,NO,QF.par-’
1s GLIB,&HK,K E,zquales, crit quoque multitudo
iumipfius C D,multitudini partiomipfius CF, 2-
lis propterea quod quzlibet partium numeri G B, ea-
1 parseft numeri C D, quz unaqueque partium nu-
1 H E,eft numeri CF. Denique divifisnumerisA G,
LinpartesAP,PQ,QG,& AR,R S,SH , eifdem
ibus GLIB,& HK,KE, zquales, erit & multitudo
ium numeriA G,zqualis maltitudini partium nume-
H. Cum enim A G,A H, vel zqualesfintipfis C D,
vel eorum zque multiplices ; cruntvel tot partes in.~
»» A H,quotin C D,CF,vel certe numerus partium i=
s € D;toties continebitur in A G, quoties numerus
ium ipfius CF,in A H,proptereaque multitudo par~
1 numeri A G,multitudini partium numeri A H, z-
lis erit: Quibus fiaddantur zquales multitudines par-
1numerorum G B,HE,erit quoque multitudo par-
nnumeriA B,multicuninipartium numeriAE, 2qua-
Atqueadeo unaparsnumeriC D , eadempars erit
1eri A B,quazunaparsnumeri CF, eft numeri A E.
are cum multitudo partium numeriC D, zqualisfit
titudini partium numeri C F,erit C Dyexdem partes
neri AB,quz CF,ipfius AE. Quod eft primo pro-
itum. ‘ :
mvero fitC D,ipfius A B,& CF,ipfius,AE,ex2dé par-
Dico ¢ contrarioA B,ipfi C D,& AE., ipfuCF,zqua-
rcontinere,eandéq; infuper llus parté, velpartes.pi=
s enim numerisC D, CF,inpartes numeroriAB,AE,
ntez multitudineinter fe zquales. Ité divifis numeris
»AE,in partespartib. numeroriic p,cF,zquales,eriit
zmaltitudine inter fezquales, Quare toties contine-
‘uromnes partes numeri Cb,in A B, {upereritq; cadé
s;,vel partesipfius cp.quoties omnes partes nGeri CE,
: c4 con-

KN
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continenturin AE,& qua pars,autpartes ipfius CF, fir«
perfunt,propter zquales multitudines partium numero-
rum CD,CF,& A B, AE. Itaenim fit,ut multitudines -
quales partium numerorum A B,A E, contineant zqua~
liter 2quales multitudines partium numerorumCD,CF,
&infuper in duobusillis numeris fuperfint partes nume-
yorum CD,CF,multitudines zquales. QuamobremAB,
ipfum CD,& A E,iplumC F,zciualit'crcominebit, can-

cmqueiufupcrﬂliuspaxtcm vel partes. Quodfecunda
eﬁpropoﬁtum.

THEOR. 10, PROPOS. rn.

Sifint quotcunque numeri proportionales , erit
quemaqudum unus antecedentiom ad unum eonfe-

quentium,itaomnesantecedentes ad omnes confequen-
tes,

Sint quoteungue numeri proportionales A.B; CD; EF ; hocoft,
%t A,4dB,it4 C,ad D,¢» E,4dF s Dico cjﬁrqmqn& omnes A,C,E; f5-
, mul sdomnes B,D,F. fimulut eff A,
A.vs.C.. E.uo #dB, Sint enimprimumA,C,E, ms-
) JRRURI b JE P noresquamB,D,F. Quoniam igitur

proptereandsmproporsionem , 3 ede
dem pars eft, autpartes, A, ipfius B, qua C,ipfiusD,th E ,ipfius F,
b erit guogue uterque A,C fimulutrinfgueB , D, fimul , eadens
pars, aut pavses,qus A,ipfius B,vel E , ipfins F. Ruefies quia wter-
gue A, C,fimul, tanquam unws ,striusqus B,D,fimul 5 tanquans
unins, udempa_ru; »antpartes,quaE,ipfisa F:cerunt ¢ ambo
A, Ctanguam sous,¢o E. fimulamborum B, D, tanquam unisec,
& F, fimul eadem pars, vel partes, qua A ,ipfina B, d Quare e«
ader proportioeft ommium A,C,E fimulad omnesB,D ¥ fimul,qua
ipfius A:adB.
" Sing deinde A,C,E,majores, & aque multiplices numerorum B,
D,F. Quo pofito,erit & contravio B.gﬁcu Aeadem pars,quaDiipfi-
) s C,c Foipfius E : Atque adeo st

AeviivissCovos Evvaens  priusie evant omnesB, D,F, fimul, |
Beoeo D.. F... omnium A,C.E,fimuleadem pars, |
quaBiipfiws A t ideoquec écona |
trarioomnes A,C,E, fimul omnium B.D:F. fimul.cs Avipfius B, &=

guemaltiplices. fQuare eadem eft proportio omuinm A,C,E fimul |
ad omnesBsD-F, fimulguaeft A,adB, Hocidem verum efdetiam-

[

[finliguaproperssones muleiplicessvel etiam omnes fins ,momm;m
: ad u-

Y
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initatems. EfR onim cadem femper demonfiratio: ub bic apparet,
svante tamenfcholio propof s. bujuslib, .

IOCO'OOOIEDV'QOQ.'.. AOIQCQ'.E...... AIOIC".EODQ i
D.e ano D. D, Foo .Bo D. Fe azo,lm

Sinttersio A,C-E,mafores quamB,D, F, at non multiplices. a

uinigitnr propter eandem proportionem A, ipfum B,k C : ipfum

¢ Eipfum F-aqualiter continet,candemd, infuper partem , el

rtes : Evit per lemmapracedentis propof. Bsipfins Asco D ipfioss G

E.ipfius Eseadem parses, Igi-

r utprives 5 b erunt ommesB, A.vseeooeCovs Buvivanaiinne b6 fope
F.fimul omnium A.C,E,fimu] B..ovoo Do Fusriiv, :
dens partes,queipfiss Aatque .
60 per idems Lemm a, contravio continebunt omnes numeriA>C,E,
ulomnes numeros B,D:F, fimuls ¢ Asipfum B, aqualiter , ean-

mque infuper pariem, vel partes. ¢ Quare eadem proportio eft c20.defin.
inium A,C,Efimul,ad omnes B,D,E ,fimul , qus ipfius a,
[ 'B.

Sint quarto @ ultimo A,C,E,ipfisB,D,F, aquales. Quoniam
tur.fe agualibus A,¢o Baquales addantur C.¢» D fiuns AC. fi-
wlagsales ipfisB,D, fimul : quibw fi

rfums addansuraquales:ECr F  fiunt A....C..E..s..
somnes A,C,Efimulomnibus B,D,F, B.... D...F.....
nul aqualess Erunt,ut A ,adB,itao- - .
nesA;C,.E,fimul ad omnes B,D,F,fimul,cum uirobique fit propor~
0 aqualisatis. Sifintigitur quotcunqse nameri propoytionales,
it e, Quod eras demonfirandum. '

SCHOLIVM.

Innumeris quoque fraétis propofitiohac veraeflc eodem mo.
0 convincetur,ut patet,fi pro numeris integris fracti affumantur.

THEOR, . PROPOS.1;. - xiv.

Siquatuor numeri proportionales fint : Et viciffim
roportionales erunt, _

Sitenim A,ad Bus C,ad D. Dico viciffim ¢ffe A,4dC, 41 B,ad
Y. Nam fintprimum A,ch C,minoves quam 8,60 D,CoA,quoqud
sinor, guam C. Quopafito,erit,propter
andem proportionem, Aipfius B, ¢»C, A ... C..i...

siusD,eadem pars velpartes.dVicifim  Be.yo Devsvense .« dgveltos
180 G Asipfisss C, 5 Bsipfiue D,sadems fepro
arserit,vel partes: e acproindeerit ut A,adC,itaB,a4dD. c20.defin:

SINTdeinds A, C,minores quam B, D s 48 A, major quam
¢s ", C.Que "
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C. Quopofite s erit , obeandem roportionemC, ipfiu D, o
Aipfiss Biendempars vel partes. aVicis~

agwiio, Ao Cool " fimergo & C.ipfins A ¢ D,ipfisa B; endems
feps. Ao Doess  parseritivelparsess Atque adeo ¥ consras

‘vio,vel A,ipfiss C.cb B; spfiss D,agramul~
tiplexerit,velcevteper lemma propof 1. hujsus lib. 4, ipfum C , ¢
T.ipfumDsaqualiter continebit.eandemqueinfuper parcem,vel par-
tes.b Quareericut A,4dC,itaBadD,

b2o.defin.  Sinsrertio A,¢» Cmajores quam E ¢ D ; at Ay minor guam C.

: gqo pofito.eris ob eanderm proportionem , vel A, -
A...Coviiven. ipfius B, G C ipfise Drague multiplex, velcer «

B..D....o.  teAipfumB o CiipfumD ,continebit squali-

tereandemqueinfuperpartem vel partes : At<

gueadeo & contrarioeris B,ipfius Ao D, ipfius C, veleadem pars,

welcorsepey lemmapropof.11. busus lib. eadem partes. c Viciffim er

¢ 9.vel10. go ¢bn B,ipfius D, Asipfiss C enllompars evis velpartes.d Acpro-

Jerts inde eadem proportiserizB,ad Diqua A:ad C.hoc eft eritut A,4dC,

d 20.defm jrsB,4dD. -

Sinz quarto A¢h C:masores quamB,¢% D : &5 A, guogue ma-
forquamC. Quopofitserit Coipfims D, ¢ A, ipfins B,obsandem
proportionemsvel aquemultiplex,velcerte C ipfumD , 6 A, ipfum

B.aqualiter continebit eandemq, infuper par-

Ao . C.... temvelpartss: Atqueadeo, contrario, erie

B..... o Di.. DiipfiusCithB.ipfins Aveloadem pars , vel

certe per lemma propof 11. hujuslib. eadem

eo. velio. partes. eViciffimergo o Doipfins B C.ipfius A cadem pars evit,
Sept. velpartes: Acproptereas contrario velBiipfins Dt 4 ipfiusC , 4~
guemaliiplex evitvelcerteper lemma propof 11.hujus lib, B, ipfuws

D.¢d Aiipfum C continebit squaliter , eandemgue infuper parsem

£20. defin. velpartes. € Quarecadem proportio evit B,ad Digua A.ad C.hoceff,

otit 4t A8 CiitaB, adD. ‘
Sint guinto A C.ipfis B,¢h D, aguales,
A...C.... O A,minor quam C. Quoniam igitur equa.
: B..0D.... lesnumeri A, B,aqualium numeroram C,
g10.defin G~ D, vel eadempars,veleadem partesfunt; g

Eritut A,ad C,itaB,ad D.

Sint fexto A, C9pfis By D, aquales,at A , majorquam G.

_ Quia igitur aqualeswmeri A, ¢ B , aqualinm
A....C... numerorumC, ¢ D,vel aque multiplices funt ,
B...o D... welcerteilli hos aqualiter continent , eandsm-
queinfuper partens , vel partessherit us 4,44 C,

h20.def®. ;0 8.4dD.

Sint feptimo ac ultimo A,¢5 C, inter feaquales , fiveiimajores

[fins
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t quam B,¢s D, five minoves , fiveaquales. a Quoniam igitur, aio. defin;
eandem proportionem Aipfins B, ¢5 C, ipfs-

D ,aque muitiplex ¢ff , wel eadem pars, 4.....C.....

74 ugem parses 3 welcerte A, dpfum B... D...
¢ C , ipfsmD , aqualiter contines, o- ‘
2demque infuper partem, velpartes, funtque A,e5 C,aqtales ; ¢~
iales guoque erunt B,cb D ; Atque adeo erit,ut A,ad aqualem C,
4B, ad aqualems D. Quocirca fi quatssr .numeri propovtionales
ot s viciffim € proportionales erwnt. Quod erat demoufirane
4”9, '

SCHOLIVM.

Quod fi pre numerisintegris fradtos numeros fubftituas , de«
onftrabis eodem modo propefitionem hancveram effe in nu-
eris fractis,

Manifeftum quoquecft,propofitionem hanc non variari, ctiame
aliquis numerorum ponatut ynitas.

Coadtiverofumus in hac propofitione, & duabus przcedenti-
us tot cafus recenfere,cosque demonfratjonibus certiffimis con-
rmare, unacum lemmate propof rz. ut carumveritas in omni ge-
cre proportionis rationalis apparcret. Theon enim,& nonnullia-
interprates,illas duntaxat oftendunc in propostionib. rationali-
1s minoris inaxqualitatis,in quibus nimirum antecedentes nume-

partes funt confequentium,ut perfpicuc excorundem auGorum
cmonftrationibus apparet; nifi majorem numerum minoris nu-
eri partes effe dicamus,urnonnulliconcedunt,inter quos etiam
t (quod miror) Federicus Commandinus praftans Geometra:
uod eft abfurdum,& ab Euclidis inftitato alieoum , cum parees
ppellarit numerum numeri minorem majoris , cum minornon’
retitur majorem. Quod etiam ex defin. 20. Solis luce clarius con-
at,ubi numerosproportionales docuit effe,cum primus fecundi,
¢ tertius quarti zque multiplex eft,vel cadem pars, vel exdem par~
es,&c. Nam fi exiftimaret,majorem numerum minoris partes efs
e, fatis fuiffer dicere,cumprimus fecundi, & tertius quarti, eadem |
ars eft,vel ezdem partes. Itaenjm numeros proportionales in o=
nni genese proportionis camprehendiffer,ut mavifeum cft: qua-
creliqua omnia verbadefinitionis fupervacanea cffeat.

THEOR. 2. PROPOQSag X%

Sifint quotcunque numeri, & alii illis zquales multi-
tudine, quibini fumantur,&in eademratione 3 Etiam ex
zqualitatein ¢adem rationc erunt, ‘

' B Sing

«
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Sint guotcunquensmeriA,3,C, ¢ aliitotidem D sE,F, fitqne

%t A,4dB;ita D,ad E; ¢ ut B.ad C,itaE,ad¥. Dicoex aquali-

satequoguseffesnt A, adC,ita D,adF, Quoniam enimofs, us A,
A.. veees D 4dB,ita D,ad E; asrit vi-

cifimue And D,itaB,ad
B-nc.ocoo Encool' E: s,‘m,'["t"gw' sandems
C'ouo F- oy Ob t‘”ﬁm.wmﬁf.“'zpﬂd
Go-----ooo-oooo Hoooco-ooa -Cii"tv‘dl:i 75t Uscism
fim, %t B,ad E,itaC,adF.

Igiturerit 82 A,ad D,ita C,adF; (Cum enim mtrague proportiéA.,
#dD,cér C,adF,eadem [it proporsioni B ad Eut demonfiratum eft;
& ipfainter e eadem erunt,mtmox oftendetur.) b Ac proindevicis-
fim:ut A,ad Cita D.adF. '

Quod fi fuerine plures numeri,quamtres,itastfit etiam quem-
admodum C,adG,ita F, adH: Dico adbuceffesst A,adG,itaD, ad
HCum enimjam fit oftenfumintribsue numeris effews A,adC, its

- DadEtponatur autemut C,ad G,ita F,ad H; ersnt tresnumeri, A,

C,G,c% aliitres D,F,H,qui binj in eadem ratione jiu'mmm%zx -
qualitaseigitur intribus numeris ofienfasrurfuseritut A,4d G , ita
B,4d Ht Eodemque modo idem oftandemus in quinque numeris , per
quatuor:ficutidin quatsor numeris demonfirasum fuit persres,gv
Scdepluribua: Itaque fifint quotcunque nutneri, ¢ alisillis aqea
bes mulsitndine,doc. Quod oftendendum eras,

SCHOLIVM,

Perfpicuumautem eft, hanc propofitienem eodem modo de
monftraripoflc in numeris fradis, (i proaumerisintegris affuman.
tur fra&i numeri. ' i

A. D... Idem verumeft, filocounius numeriu-

B.. F...... nitasaffumaturvel etiamloco plurium plu-

C... F........ resunitates,utin hocexemplo perfpicuumy

G.  G... cft.

LEMMA,
Quodautem duz proportiones numererum,quz i~

demproportioni ezdem funt inter fe quoque ezdem,

quales funtin de-
AcoivvernsaBoiieeeo.Cooo.  moftrationepro-
D......... E......F,., portionesA,ad
D,& C,ad F,quz ezd¢m oftenfz{unt proportioni B, ad
E,five numeri fintintegri five fradi,itademonftrabitur.
Proptereandem proportionem,erit B,ipfiusE, & tan;?,
o ' ipfi-

L}

‘




LIBER VII 48

ias D,quam Ciipfius F,zquemultiplex, vel eadé pars,
| eaedem partes ;vel certe B;ipfumE.& tam A,ipfumD,
amC,iplum F,continebit zqualiter;eandemqueinfu- azo, defin
r partem,vel partes, 4 Quare numeri A,D,G,F, pro-.
>rtionalesfunt,ut quidem A,ad D,ita €,ad F.Quodcft
-opolfitum, v : '
Hocidem demonftratum fuit ab Euclide fib, 5. de -
oportionibusmagnitudinum,propof.11. '

~ THEOR. 1. PROPOS. 1s. .

Si unitasnumerum quempiam metiatur, zque autem XV}«
ér numerus alterum quendam numerum metiatur: Et
ciflim2que unitas tertium numerum metictur , &fe-
ndus quartum, |

Metiatuy uniias Anumeryns BC.th sumermD ,ntimerum EF,
se. Dico viciffim unititem A , numersm D , ¢> nume-
7 B C,numerwm E F,aque motiri. Divifo anins numers B Ciinn-
ates B G,G H,H C,t nume-

E F. inpartss ELIX, KF,irfi . A. D..
equales;erit multitudo uni- BG,HCE..l..I..F

s73 numeriB C,aqualismul- v

adinipartium numeri EF, meticstrque aque unitas A , nume=
7 D, b unitasB G,ipfuls E I, atque unitas G H,ipfum IK, ¢ uné «
HC,ipfumK¥ : arqueidcircoeadempars evit wnitas A ,nume~
D, #enitas BG: numeri E Laua unitac G H,numeri IK, 4=
as HC,uumeriKF, Quareper ea,quand propof.s. hujuslib, o-
sdimss , eadem pars erunt unitates ® G,GH,H C fimulnumero-
» E LIKKF,fimul,qua unitas B Gnumeri E Lhoceft , guauni=
A,numeriD; Acproinde unitas Asumersum D, numeys BC,
unitatibus B G,G H,H C. compofitus numerumEF ,ex numerie -
AK, K F, compofitsum aque metistur. Sisunitac igisur numersm
smpinm mesiainr,Coc. Quod erat demonfirandum.

SCHOLIVM

llludidem,quod Euclides demonttravit de numeris propalf. 13,
endit hocloco feparatim de unitate, & tribus numeris propterea
od unitasnon eft numerus: Quod quidem breviusitanos de-
onftrabimus.Quiaunitas A,pumerumB C, 2que metitur atque
imerus D,numecrum EF,crit unitas A', eadem pars numeri 5 C,
'z numerus D,numeri EF, Per ca igitur, qua ad propof. 9. de-
onftravimus,erit viciffim upitas A cadem pars pumen D , q:a

e



. ’ -

46 EVCLID, SEOM.
numerus BC ,numeri E F; Acproptereaunitas A,niinterum D {8

humerusB C,numerum EF.zque metictur.
" Hac propofitio fractis numeris convenire non poteft. Nain {i us
-/ - mitasnumérum quempiam metiatur, 2 yue autem alter numerus
frattus alrerum quendam numerum fratum metiatur ¢nonmeti=
eetur viciflim aque unitas tertium numerum,qui frattus ponitur,8¢
at3/ep.  fecundusinteper quartum fratum ; 4 fed folum eandem habebit
rationem unitas ad numerum tertium,quam fecundus ad quartatg

THEOR. 144 PROPOS. 16,

. Siduo sumeri mutuo fefe multiplicantes fecerint ali=
quos; geniti exipfiszqualesinterfe erunt,
E Dsonumeri A ; ¢ B, fe mutuo mul-
A B.... tiplicantes faciant numeros C, ¢p D ;
D.oiseresteasCuirens W st Amultiplicans ipfum B , faciat
C, &t BrfumAs mulriplicans faciat D
Diconumeros C.th D,interfe aquales ¢ffe. Sampta enim sinitate E;
b3s. defin, cum A.ipfum 8, multiplicans faciae C; b erit C,ex B, tories tompos
€15.fept. /itu,_quot;fum in A unitases satque adéo nmt_afE s BUmerkm A, €
namerss B, numerum C ,aqué metietvir. cViciffimergs ¢ unitas
E,uumeram B,¢o numerss A , nsimerumC s metictur aque. Ruy:
d1y. defin fuseodesn modo,quia Bmultiplicans ipfum AfacitD:d erit' Diex
’ * Atoties compofitue, quar fmnt in B, unimtes: atque adeo unitas E,
numersins Bugye numersis A nnmerum D, aque mesietuy : Metiebs-
turantem Cneadem unitas Eeundenms numerum B, (b numerusidé
Anumerurm C.ague. Equeigitur uumersus A > utrumque nume-
v C,¢ D,metiesur y Ac projnde C ¢4 Dinter feaqualeserunt .S
due igitur numeri matno fefe multiplicantos,fecerint alignos, &reco
Qrsod demonfirandum erat, :

SCHOLIVM

In numeris fractis hac propofitio irademonitrandaeft. Quoniam
A,multiplicans B.faciz C,erit C,ad B,ut A,ad E unitatem , ex defin,
multiplicationis. Erge permutando,utC,

E. ad A,itaB,ad E; unitatem. Sed ex cadem

A% B.45  definiurB,ad E,unitatem,itaquoque e@D;

" D3k C,3l. adA,quod Emultipliéans A facit D. Igitur
. erit,ut Ciad A,itaD,adeundem . A, ex
lemmate propo{ 14, ac proinde xquales inter fe erunt €, & D

Quod eratoftendendum, ¢
POTES T haecadem propolitio cugs Gampano inhunemo-
dum proponi,

Sidue
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8iduo numeri fe mutuo multiplicaverint  procreabi-

turunus idemque numerus.

Maltiplicet enimn A, ipfum B, faciatque
C.Dicocundem C,gigni, fi B ipfum A, B
multiplicet, Nam ut prius,cum A, multi- A...B....
plicansipfumB,faciatC,oftendemusunis C.o..vvenies!
tatem E,numcrum B,& numerum A,nu-
merum C,zque metiri. At vero,{i numerus B ipfim A, mulgiplicet
actiam unitas B, numerum B, &numecrus A , numerum fatum 315, defin.
@que metitur. Idem ergo numerus C, gignitur ex myltiplicatione :
Biin A,quandoquidem ipfum numerus A,@quemetitur, atquen-
nitasE,iplum B, N :

Quod finumeri A,&B, fint frati ambo,vel unus eorum,demon-
ftrabimusidem hoc modo. Quoniam A,multiplicans B, facit C ¢
eritexdefin. 15. ut G,ad B,ita A,ad E,unitatem: Et permutando,ut
C,ad 4,itaB,ad E,unitatem. At fiB;multiplicet A critex cadem de-
fin.r5.8ad E, unitatem,ut fa@us numerusad A. Erit igiturC,ad 4,
utnumerus hicfaGusad cundem A ; ac proindefatus hic nume .

rus idem erit,qui C. Quod eft propofitum, .
THEOR.5. PROPOS.17. il

Sit numer® duos numerosmultiplicans feceritaliquos;

Geniti exiplis eandem rationem habebunt, quam mul-
tiplicati.

Nsmerus enims A> multiplicans xumeyos 3, C, faciatD, E. Di-
coeffe,ut B,ad C.ita D,ad E. Affumpta enim unitateFsberit D, ex
B,compofiins toties, quoties unstasF. eftin
A finsiliterguetoties E, compoficus eritex F.  bre.defns
C, gmosseseadem unitas¥ , eff incodem - A... 13. defin,
A = Arque adeo B ipfum D, ¢p C . ipfum B..C.... '
E,agse metieenr. QuareB,spfimsD,¢9C, D..oi.Esueoes
pfises E,eademparserit,c Acproinde, erit .
¢ B,ad D,ita C,ad d ¢ permutando.ut B,ad C,itaD, ad E, Sink- ¢ 20.defin,
serses igitnur duvs numeros multiplicans feceris alignoscre. Quod § 13,09,
fendendum srat, ’

) SCHOLIVM. !

Si numeri 4,8; C.fint fra&i,vel unus corum,vel duo,idem often.

emus hoc modo. Quoniam Asmultiplicans B,& C.facit D& E ;e«

t ex defin.1s.tamD,ad B,quam E,ad C, ut 4>ad F.unitatem ; ac pro-

de, ex lemmarte propof.14. ut D,adB,ita E adC.Igitur permutan.
o, ut D,adE,ita 3,ad C. Quod cft propofitum. Th

- C=



Xix.
az6, I".

b1z, fep.

€ 17.fope
88.fer.

48 . EVCLID. GEOM. _
THEOR. 16. PROPOS.18, ,
Siduonumeri numerum quempiam mulsiplicantes,
fecerintaliquos: Generiexipfis eandem rationemhabe-
bunt,quam multiplicantes.
Numervienim A,¢o B.multiplicantes numerum C faciant D, ¢
E.Dicosffesis A,adB,isaD,ad E.Cumenimex A,inC ,fisr D : a fi.
_ ot quoqueidem D,exC, in A.Eademqne
Aaee Besonn yasionecumexB.ivC,iss E, fiet idem E,
C... exC,in 8, Quinigitur idem C ;mnltipli-
D.cviir Eewcorannsasan cansipfos A0 B.facit D, E:berit ,m¢
A,4dBjitaD,adE. Siduo srge numeri
numerum quempiam mulsiplicantes fecerint aliquos , érs. Suod

_ eratdemonfirandum.

SGHOLIVM,

Liquido conftat eandem hanc propofitionem eadem modo de-

monftrari,{i numari A, B, C,{int fra&i,vel unus eorum,vel duo.

Hanc autem propofitionem, &pracedentem,ad quotcunque nu-
meros cum Campano accommodabimus,five numeri omnes fint
integri five non hac ratione.

Sinumerus quotcunque numeros multiplicet , vel
quotcunque numeri numerum quempiam multiplicent;
Habebunt predu@inumeri cafdemrationes , quos nu-
meri multiplicati,vel multiplicantes.

Fiant enim E,F:G,exA,inB,C,D,vel exB,C,D,in A. pico eaf~
dem rationes habere numeros produ&tos E,F,G, quasnumeri mul-
tiplicantes,vel multiplicati,B € , D,

A... : habent ; hoceft,effe,utB,ad C, itaE,
B..C...D.... - adF; & utC,ad DitaF,ad G. Nam
E.oForeicGune vsnins cumex A, in B,C,velex 8,C,ina, fidt

‘ . E,F, ¢eritut B,adC, itaE,ad F. Simili
ter quiaexA,inC,p,velex ¢ p,in AfluntF,G; eritquoqueut Cyad
D,itaF,ad G, atqueita de cacteris,

THEOR.1;. PROPOS. 10,
Siquatuor numeri proportionales fuerint ; qui ex

primo, & quarto fit, numerus zqualiseritei , qui exfes

cundo,& quarto fit, numero.. Et fi,qui ex primo ; &

- quarto fit;numerus zqualis faerit i, qui ex fecundo, &
" tertio fit, numero ;ipft quatuor numeri proportionales

erunt,

\ sin




LIBER VIL PP

SINT guatsnor nmeriproporsionalés AB.CD, ut quidem A,
B,itaC,ad D,fiatque E,ex A primoin D,quartum; ¢y F,ex B,
undo inC tertisim, Dico numeros E,F,aqualesinter f¢ effe. Fias
mrurfus Goex A,inC. Quia igitur ex : \
in C,D,fiunt G,E; aevitus CadD,boc  A... ' ar fop.
ut A,ad8,it4 G, ad E. Rurfus quia ex_ B.. ’ ‘
¢ B,inC.iuntG, (o F; berit quoguent C....., }
emAad B,itaG,ad F. Quare,perlemma - D.... © bisfeps
0pofit 4. habebis G, ad E,¢» F, candem E..covvvenuns ‘
sportionem; eam videlicet, quambabet _F..........\.
4d 85 Acproinde E,¢p Finumeriequales Gruvvnvniiiriesnie
intexbis,que-ad defin. 20 foripfimvs. -
SEDjamfit E,ex A.primoin D,quartumgenitsis, aqualis ipfi F,
dséto ex B.fecando in C,tertinum, Dico guatsor numeros A, 38,C,
proporssonales effe,ut quidem A ,ad 8,itaC,ad D.Fiat enim rurfus
ex A,in.C. Quia ergo ex Ain C.,D ffuntG,E;c erit utC,ad D.ita ‘
ad E,veladF,ipfi E,aqualem. Habetenim G,adaguales E,F,e- ety fl)-
demrationem,ut ad defin.20.docuimus. Rurfus, quoniam ex A,
B,in C fiunt G,¢ F; d erit quoque,ut A,ad Bjita idem G , ade- d18 f‘
dems F. Quare proportiones A,ad 8,¢5C,ad D cum eadem fint pro- =~ "7 €
tioni G,adF,eadem inter fe erunt per lemsma propof. 14. Ac pro«
eerit, ut A,ad B,ita C,ad D. Si quatuor. ergo numers proportio~
es fuerint,tpc. Quod era{a/fma’mdum, :
SCHOLIVM. .

LVCE clarius eft,carndem demonftratiofiem hujus propo(. lo*

n habere in numerisfradis,(ive omnes fraci fine,five non, .
?O T ER A T hujus thegrematis prima pars proponi ctiam ad.
1¢c modum tam in numeris fradtis,Quam in integris, -

SI duo numeriduos numeroseandem,quiilli,habers-
rationem mujtiplicent,antecedens nimirum illorum
1fequentemhorum, & confequensantecedentem;ge-
i ex ipfis,zqualesinter fe erunt. )
TA cnimoftenfum eft numerumE,qui fit ex A,antecedentein
onfc qqucm_cm,zqualcm eflenumeroF, xqui procreatur ¢x B,con<
iente in C,antecedentem.. ‘ ,
ED & fequens theorema taimin fra@tis numeris, quamia inte-
facile exhac propof.16. demonftrabitur,
ST major fuerit proportio primiad fécundum , quam
tii ad quartum:quiexprimo & quarto fit , numerus, *
jor eriteo, quiex fecundo & tertio fit, numero : Etfi,
ex primo & quarto ﬁt,nun:‘erus,major fuerice: »qui
. ex
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“exfecundo &tertio fit, numero ; major erit proportio

primiadfecundum, quim tertii ad quartum.

SIT primum major proportio primi 4 ,ad & fecundum, quam c.
tertii ad p,quartum, Dico numerum ex A,in D, procreatum , cffe
' majercmeo,qui fitex sin ¢. Namfiintel-
A......E...... ligatureflc £,ad 3,ur cad o; (five 5, nu-

B.... mcrus integer {it , five fractus : five integer
C.icee cumfrafto: qui quidem reperictur, uc ad
D...... - propel.1g,lib. 9. ofierdemus , finumerus

ex B.in ¢,procreatus dividatur per B.) erit
quoque major proportio A,ad ¥,quam E,ad 8 3 ac proinde A, ma-
‘jorerit,quam E. Quare major numerus fietexa,in D.quamex K,in
cundem D :4 Atquifit ex E,in D,z qualis eft ei,qui fitex 3,in €. X-
gitur & numerus ex A,in D,genitus,major erit, quam numerus €x
8,in C,procreatus, Quodeft propofitum.

. FIAT deinde majornumerusex A in n,quhm ex B,inc. Dico

majorem proportionem cffe A,primiad B,iccundum,quamc tertii
ad p,quartum.Si namque intelligatur namerus E,exquoinp, idem
numerusfiat,quiex B,in ¢ (five E,nunerus fitinteger,{ive fractus,
autinteger cum frato,; fiet quoqsmajor numerus ex A,in D, quam
ex B,incundem b : ac proinde major crit A,quam E, Quare major
eritproportio A,ad B.quain E,ad B: b Atitacft 5,ad B,ut ¢,ad p.
Igitur major ezitquoque proportio A,ad B,quam ¢,ad b, Quod
cft propofitum. » :
_ QVODPfiminor fucrit proportio primiad fecundum,quam ter-
tiiad quartum; quicx primo & quarro fit,numerus, minorerit ¢o,
ui exfecundo & tertio fit,numero : Et fi, quiex primo & quarto
zx,numcrus,minor fueritca,qui ex fecundo & tertio fit , numero
: minor erit propostio primi ad fecundum ,
A.....E...... quanrertiiad quartum. Eadem enim omni-

B.... * nodemonttratio erit,fi mpdo vocem, majo-
C... .« ris,mutesinvocem minoris.Vein hoc appo-
D.. - fitoexemploapparet. Quod tamenitactiam-

oftendipoteft. Quoniam minor eft propor=

tio A adrquam ¢,ad p: hoc eft.major cft proportio ¢, primiad o,
fecundum,quam A,tertiiad B,quartum: major fict numerusex c,
primein B,quartum,ﬁvc exB,in c,quamex D,fecundoin A, tertir
um,fiveex A,in p,ut demonftratum jard eft : hoc eft, minornume-
rusfietex A,in D,quam ex s,in ¢, quod eft propofirum. Deinde fi
minornumerus fiat ex A,in b,quamex Bin ¢ : hoceft, major exB,
in ¢ fiveex c,inB,quamexAin D, five ex D,in Ajerit major pro-
portioC, primi ad p,{ecundum,quam 4, tettii ad 5, quartum , ut
. jam
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ft demonftraturn : hoc eft, minor proportio erifA,ad B,quari
ID. Quodeft propofiturn. ,

'THEOR. 18. PROPOS. 26. = %%

1 tresnumeri propomonales fuerint, qui fub extre-
. contmetur,zquahs cft ei,quid medio efficitur : Et i,

fub extremis contmetur;xquahs fueritei , quidme-
delcribitur: ipfi tres numeri propertionales erunt.

INT tres numeri proportionales A,B,C,ut quidems 4,4dB.itaBs
C. Dico numernimn qui fitex A.primo in Cstertinm,equalem sf+
,quiex B, medio procreatur. Sumpm '

m Diquiipfs B, fit aqualis, evic ut B, A.........

C,hoc est ut A,adBita D,adC: nn- Booo.. Dy v o
rufque genstus ex B,in D,agmmliserit  C.. ..
muxB,mﬁprocnamr Quiat igitur

stuor numeri 4,B,D,C, proportw»ales funt, a evit numerus fd-
s ex .Avin C aqualis ei,quifit exB,in D, bar effseiquiex B ,in fe
dncitsy.
SED jam fit nismerus produdtus ex A pmmo inC,rertinmaqn-
i, quifit¢x B, medioin fe. Dicotves numeros 4,B, C.proporiiona-
effe. Sumpro enitn s vy [um D,equaliipfiB;eritutB,ad C,ita D,
C: é- numerm,qm ﬁt exB;m D,agualx erit n,qmﬁt exB,in j:.
eff,éi quifitex Ayin C. Q_uomsm igitur numers, qui  fit ex A,
mo in C,quarmmuqualu es? ei.quifit ex B fecundoin D , terti-
s b evunt quatsor nwmeri 4,8,D,C, proportionales , ut qmdnn
adB,ita D,ad Cyvel Biad C. Sitresigitur nimeri propertiona- bi6: f‘b
fuermt,éw Quod demonfirandum erat,

~ SCHOLIVM. :

DEMON&TRATIO hacnoti variabitur; etiatnfl nimeéri. A, B
fint frach,vel pastim intégri;partim fiadti.

QVOD fimajor fucrit proportio primi ad fecundyim , quam fe=
nd1 ad tertium ; major fiet fumerus ex primo intertium, quam
fecundoinfe : Etfi majot numerus fiat cx primo intertium,qua

fecundofin fe: major erit proportio primi ad fccunduma,quam ¢
ndiad terti-

a‘t9ﬁh

n Ieé fimise A...i..e. A
arfutmpro- B......Di.ssie | B, ....;D'....'-;
ptio primi Ci.oys Ic....w

1 fecundum, !
uam fecundi ad tertium ; minor numéris fict cxprlmo in tcrtlu,
uaméex fecundoinfe ¢ Et fi minornumerus fiat exprimo in tertis
m,quamcxfecundoin fc; minor proportio ctit primm ad fecuns
- 2 . dum,
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dum,quam fecundi adtertium. 1d quod.ex fcholioantecedentis
propot. liquet,fi fecundo numero fumaturalius 2qualis, ut habe-
antur quaruor numeri. Tunc enim erit major proportio primi ad
' fecundum,quametertii ad quartum,aut minor, &c. ut in appofitis
c.xerpplls a_pparct,ctiam(i numei fintfradti,vel partim fraét, pat-

. timintegri. ' .
XX} THEOR. 19. PROPOS: 21,

MINIMI numeri omninm eandem cum eis rationem
habentiun, metiuntur zqué numeros eandem cum eis
rationem habentes,majoruidem majorem, minor verd

minorem.
SINT numeri A ‘B,C D, minimi inproportione eadem quam hg-
bent alis duonumeri majores E,F,ita ut fit , quemadmodum A B,
adCD,ita EadF. Dico AB,C D,aqué metiriipfos E,F, majorém
quidem A B,ipfum majorem E, at hinorem C D,ipfuin minovem¥F:
hoc eit ,antecedentem , ipfm antecedentem , ¢
A...G..B confequentem’ ipfum confequentem. Cum enim
C..H.D [fit,ut AB.adCD,ita E, ad F;a erit vicilim , nt
a1y fepe Eoeewovi.o AZ,4dE,itaCD,adF. Atque adeo cum AT,
F...... - C D, mivorssfint,guamEF ; berit A8, ipfius E,

b2o. de ,~G CD, ipfius F,eademparsvelpartcs.Partes qui-
JSin. derti nequaguam : Divifis namque, fifieripoteft, A B,C D, in par-

tes AG,GB;C H,HD,numeroram E, ¥ 5 eriz mnliitudo partium
AG,G B, equialis multitudinipartium CH .g D 5 Ac proprerea
o defin. 26 ipfins B, C H.ipfiss F, eadempars. cEritergous AG ,ad
:lz{‘ efin. Eita CH,adF ;4 ¢ viciffim,ut AG,ad C H.ita E, ad F, vel Ag,
B icp, Acproinde numeri AG,C H, minores quam A B, C P,
eandem bhabebuns proporsionem ,quam A 8,CD. Quodeffabfir.
dumscum A B,C D, infuaproportione ponantur mimmi. Non er-
20 A Byipfiss E.¢5 C D ,ipfis F, eadem partes funs. Quare eadem
parss Acproprerea ABipum E ,¢p CD ,ipfum Fequalitcr mesi-
etur.  Minimi ergo numeri omninmeandem cum ¢t rationem ha-

bensium,Onc. Quoddemonfivandurls erat. '

- SCHOLIVYM
IDEM hoc verum eft, fi quis dicat, tres numeros cfle continu
proportionales,primosque duos effe in fua propor-
A..G..B tioneminimos. Hocenim pofito, oftendetur co-
C...H..D dem modo,primymmetirifecundum, & fecundii,
E...... ‘tertium,utin hoc appofite exemplo apparct, ubi
F..coveosne  tertiusnumerusiecundo zqualiseft. Quamvis an-~
tem dari non poffiat tres numeri continue propor=
tionales quorum duo primiin fua proportione fint minimi , nifi
primus fit unitas ; idem tamen demonftratur in tribus,ctiamfi pri-
- ‘. mus -
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P
ab adverfario non dicatur effe unitas, ut diximus. Quod id-
dixerim,ut propofitio 12. lib.g. demonttrari poffit,in qua ad -
ius cogitur concedere,tres numeros effe continue proportio=
,primofqueduos eflein fua proportione minimos,ac proinde
um metiri fecundum,ex hac propof. quodantenegaverat.Sed
planius fietinpropofii2.1ib. 9. '
ARI ratione,& hoc verum eft,quod Campanus docet.

QUOTLIBET numeriminiwi incontinuationefu-
n proportionum, {ive ezdem fint,five diverfz pro-
tiones,metiuntur zque totidem alios numeros , qui
em cum eis proportiones habent , primus primum,
ndus fecundum,tertius tertium,&c. '

INT énim plures,quam duo nunteri A B, CD,EF, minimi in
inuatione fzarum proportionum ,. five eadem fit proportio
ad ‘

A...K...B C.L.D E...M...F

,quz CD,ad E F.{ive non; ita ut nonpoffint reperiri alii nu~
iipfis A B,C D,EF, minores,quornm } rimus ad fecundum fit,
B, ad C D,& fecundusad tertium,ut CD,ad EF, &c.(quamvis
alesproportiones reperiantur feorfum 1 minoribus numeris | ~
conrinuatis ; nimirum proportio A B,ad CD,innumens g.ad |
elz.ad1. quiminoresfunt ip(is A B, C D, quemadmédum &
portiones numerorum16.20 5. quiminimi fant in continua-
weduarum proportionum fubfelquiquartarum, cum in minoris
n¥eris non poffint continuari,reperiuntur feorfum in mino-
1s numeris;proportio quidem 16. ad z0.in 8..& 10. proportio
020.ad2s.1n 4. & . velin 12. & 15.) Sint deinde totidem nu-
i G,H,], noty minimi,continuatiin aifldem proportionibus, ni»
rum G,ad H,ut A B,ad CD,& H,ad Lut CD,adEF. Dico AB,
um G, & C D,ipfumH, & EFipfum Lmctirteque. Cum enim
utAB,ad CD,itaG,ad H,a esit viciffliin ut'AB,ad G,itaC D, ad
Eodemmo {o,cum fitut CD;ad E F,ita H,ad I, & erit quoque 3 13/ep.
fim,ut C D,ad H,ita EF,ad I.  Quarc A B,ipfius G,& C D, ip(i- 0#3-/¢P-
H,&E E,ipfius Lerit vel cadem pars,vel exzdem partes. Partes© 20.defin, .
idem nequaquam. Divifisenim.fifieripoteft,AB,C D,EF,inAK,
8;CL,LD;s E M,MF,partes numerorum G,H,1, eruntrot par-
sinAB,quotinC D,&inEF,atqueadeco AK,iplius G& C L, .
flusH,eadem pars. dErit ergout A K,ad G,ita CLadH; e & vi- dzo. defin
fimue A K,ad C L:ita G,ad H,vel AB,ad C.D! Eodemque mo- cx3.fop
dcriueCL,adEN, itaCD,ad EF. Quare continuantur numeri

. ’ ds AK, °
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< AK,CL,EM.in propertionibus numerorumAB,CD,EF,&minores
qua AB,CD,EF.quod eftabfurdum,cii hi ponanturin fuarum pro-
portionum continuatione mininvi. Non ergo AB,CD, EF, ezdemn
partes funtnumerorum G, H, 1. Quare finguli fingulorum eadem
pars: Acpropterea AB,ipfum G,& CD,ipfum H,& EF,ipfum I, - -
quémetictur. Quod eft propofitum.

QVOD fi tres numeri dati A,B,C, minimi fintin continuatione
fuarum proportionum,ita ut etiam quilibet duo minim#fine, faci-

; bus idem hoc modo demonftrabicur,

A.. B.,...C.,. SintaliitresD.E,F,non minimi, qoi caf~

C.... EeeeeiFune  demhabeant proportiones,quas 4,B,C,
; DicoAB,C,ipfos D,EF , ®qué metiri,
Nam per hanc prepofl21. A,B,cum fintminimiin propartianc A,
ad B,zque metienturipios D,E ; cademque rationeB,C, ipfos E,
F. Quare cum A,jpfum D,& C,ipfum Fxque metiatur,ac B, ipfum
E,mctientur 2queé omuaes A B,C,ipfos D,E,F. -

CZTERVM hac propofitio cum {uo fcholio nullo modo con-
venure poreit numeris fraétis : Propterea quod in numeris fraétis
dari non poffint miniminumeri 1n fua proportione,fed quibufiis
datis.dari poffunt alii minores,in infinftum. Atque hocidemintel-
ligendum eft in omnibus aliis propofitionibus,in quibus minimo-
rum numerorummentio fit’Ewx cnim omnes d¢ numeris tantum,
integris funtintelhigendze. Sicctiam quando de numens inter fe
primis agitur,excluderdi funt nemer fra@ti. com hi non poffing
effeinter fe primi,fed quofi unque metiri poffiraliqua fraftio, tans

< .quam menfuracommunis. Nam fi reducancur ad eandem deno-
mimationem,perfpicuum eft, cos habere unam particulam; vel plu-
yes,ciufdem denominationis,menfaram communem. Aliz autem
omnespropofitiones numerorm,in quibus miniminumggyin fua
’ropom’onc.vcl primi nonadhibentur,aque conveniunt& integrig
pumeris,& fractis. quod faus ¢ft, femel hocloco monuiffe.

: THEOR. 200 PROPOS.2z.

SI fuerinttres numeri: & alii ipfis mukitudine zqua~
les,qui bini fumantur,& in cadem ratione , fuerit autem
perturbata corum proportio ; Etiam ex zqualitate, in ea-
dem ratione erunt. ' ,
~ SINT tresnsmeri 4:B,C,C tosiden DE,F» qui bini fuman<

tur, & in eademsvations, fitque pex-
Aooveae. Hooo O anrbata eorum proportio > st gsui-

B... D.... dews & 4dB,ita E,ad F: ¢, ut B-adC,
C..o . Eeuievqn itaDsad E. Dicosex aqualitate quo-
G Fo que effeur A.adC,ita D ; adF- Cum

- enim
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L enim ﬁt #t AsadB,ita E,adF :a eris numerus ex A.in F. genitus 4~ 219.fep.
v qualis numero.qui fit ex 8,in E- Pariratione,cam fit etiamut B,ad
. CiitaD.adE, b sriteidem numero.quific exB,in E:aqualis nume- b 19 Jop
7346,qui ifit ex C,in D. Atque adeo numerssgenitus ex A, primain
Foquartum aqualu erit numero ex Cifecundo inDstertium , pradu-
&o.cQuareeritus A,ad CiitaD, ad F. :
QUOD [; fuerint plures numeri, quamtres itautfit esiam C, 19 fope
4d Gut HadD : Dicoadhuceffe,ut Asad Gsita H,ad F.Cumenim
Jam fiz oftenfium in sribus numerisse(fé ut Asad C.ita D,ad F:porna-
thrantem st C,ad G.ita H,ad D sernnttresnymeri A,C,G, ¢ alit
res H,D, F,qui bini ineadem yationefumuntur ,sf que eorum pro =
pam’o persurbaia. Exaqualitateigirur insribus numeris offenfas e«
rit rurfus, ut A>ad Giitatl.ad F. Eodemque modo idem oftendemus
” 1nmgu¢ numeris.per quasuor  ficut idin quassor numeris de-
motiffratum fuit per tves,cnfic depluribus.Iague fi fuerint tres ns-
mersgpalii ipfis mulrisudineaquales:qui bini fumantur.¢pe.Quod

effendenduns erat,

'SCHOLIVM.

"EODEM modo demonftrabitur propofitio in numeris fra&tis ,
ut conftat.

QVONIAM verd Euclides ex illis fex modis ax:gllmcntandu in
proportionibus,quos in magnitudinilwus lib.s: & cxplicavit, & de-
maonftrationibus confirmavit,duos tantum hic in numeris often.
dit,nimirum curn,quiapermutata proportone fumitur,propof.13.
& lllum,qui ex zqualitate dicitur, propof.14.& 22. hujuslib noa !
alienum anoftrointituto erit,breviter reliquos quatuormodos o-
ftendere innumeris, & alia quadam quinti libri fequentibus theo-
rematibus , quz omnia conveniunt tam fradtis numeris quam in+

tegris.

L .
SI quatuornumeripropostionales fing: Etinverfara:
tione,fiveconvertendo,propartionaleserunt,

SIT,utA,ad B,..a C,ad D. Dico & conver-
tcndo.ﬁvcichrfaratione,cﬂirutB ,adA,ita A..,..C...
ad C.Cumenim fitA,adB,utC.adD,derit B.... D.. dl;fa-

vxc;ﬂ-‘:m A,ad C,utB,ad D. Rurfus quia ¢t B,
ad D,utA;ad G, scrit vxcnﬂimB,ad A,utD,ad C. Qod cft propo— ¢ ,3 “,

feam.

IL
S1 compofiti numeri proportionales fint : Hi quoque
divifi proportxpnalcscrunt. .
d 4 ‘ SIT
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Quod cft propofitum,
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SITutA .3d ¢ B,itapE.ad FE Dicodividendo efleut A ¢,ad

" cs,itabpr,ad FE.Cumenim{itut a2 , ad

A......C...B -cs,itap5,ad FE;aentvicifim, uttotus A B,

D.... F.. E adtotum pE,itaablatus c y,ad ablatum ¥ g

N Ac proinde,uttotus as,adtotum pE , & ita

reliquus ac, adrehiquumpF :hoceft, Ac,ad pF,utcs, ad ¥ B

¢ Viaffim ergoerit quoque Ac,ad cB,utp¥, ad FE. Quodeft
prepofitum. :

EADEM ratione demonftrabimus divifionem rationis conver-

fam,& contrariam,ut in lib.s. Sic enim primum,ut As,ad c3 ,ita

p5,ad F&. Dicoper divifionemratioms cofiverfam efle quoque, -

ut ¢ 8,ad A ¢,ita FEad DE/Cum enim (it,utas,ad ¢ B,itaD E,
ad g critquoque dividendo,ut A c,ad ¢ 3uitap F,ad FE 3 Et
convertendo,ut ¢ B,ad A c,itap B,ad D F. Quodeft propofitum.

. SIT. deinde,urac,ad AB,itapr,adpE. Dico per divifionem
ragioniscontrariam , efle quoque, utAc,ad ¢s,itanr,ad FE.
Quoniam enim eft ut AC,ad A B,ita b F,ad D E; erit convertendo,
utaB,adac,itapg,ad pF. Ergo dividendo,ut ¢, ad ac, ita
¥E,ad D F ; Et convestendo,ut ac,ad C8,itaDF, ad F E. Quod
eft propofitum, .

o L
S1 divifi numeriproportionales fint:Hi quoque com-
pofitiproportionales crunt. ’ :

SIT ut aB,ad Bc.ita pE,ad E¥. Dico & componendo effe, ut -

ac,adBGitapFad E¥.Cum cnimfitut aB,ad BC,ita DE , ad

EF; derit viciflim,ut A8,ad pE,ita BC,

A......B...C adEF:eAcproindeas,zc, fimulad pE,
De...E.F effimulut & c,ad EF:fEtvicifimas, B¢,
oy fimulhoceft,cotusacad Bc,ut DE,EF , fi-
mul,hoceft,totus » F,ad £ F. Quod et propofirum.
SIMHITER Compoflitio rationis converfa, & contraria often.
detur hocloco,utinlib.s. Sit enim primum,ut Ar.ad B c,ita DE,
ad B F. Dicoper compofitionemrationisconverfam effe quoque,

" utac,adaptapF,ad pE. Quiacnim 2tut AB,ad ¥c,itapE,ad

EF,eritconvertendout 8 c,ad A B,1ta EF, ad D E.Et componendo
ut ac,ad aB,itapF,ad DE, %godcft propofitum, . :
" DEINDE fit rurfus,ut A 8,ad BC.itaDE,ad E 7. Dico per com.
pofitionem rationis contrariam eflc quoque,ut A 3,ad 4 ¢, ita D E;
ad pF.Cum enimfit ut A r,ad B ¢.ita D E;ad EF ; erit converten~
do,ut Bc.ad AB.itaEF,ad pE.Et componegdoergo.ut ac, ad
-AB,ita pF.ad DE:Et convertendo, ut AB,ada c,,'ua'n B,adnE.

o wsi

.
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o CIV. :

"SI compofiti numeri proportionales fint: Hi quoque
perconverfionem rationis proportionalescrunt. .
. SIT ut AB,ad CB,ita DE,ad FE. Dico, per converfionem ratio-.
nis effequoque,ut A B,ad AC,itaDE,ad DF. Cimenim fit, utAB,
ad CB,itaDE,adFE; 4 erit viciffim, uttotus AB, adtotum DE , ita a3, fzp.
ablatus CB,adablatum FE ; 5 Ac proinde,ut " brrfe.
totus AB,adtorum DE, ita critreliquusAC, A......C..B -
ad reliquumDF. ¢Viciflim igitur ut AB, D.... F.,.E '
ad ACq, itaDEadDF. Ql_odgc& propofi- . ’ ¢ '3'[4 £
tum. ] .
RVRSVS exhisfacile demonftrabimus theorema illud in nu-
meris ,quod in magnitudinibus oftenditEuclides propof.24.ib.s,
Videlicer.

-

o . ) Vo '

- §I primus ad fecundum eandem habuerit rationem,
rc‘uam tertiusad quartum ; habueritautem & quintus ad
ccundum eandem rationem, quam fexus ad quartum:
E tiam compofitus primus cum quinto adfecundum ean-
lem habebitrationem, quamtertius cumfexto ad quar-
um. : o

SIT ut A B, primus ad C.fccundum,ita D E, tertius ad F, quar-
1m ;Itemut B C,quintusad C,fecundum , itaEH,fextusadF,
uartum. Dicoitaelfe A G, compofitumex primo& quinto ad C,
cundum, ut ¢ft DH, compofitus extertio & fexto,ad F, quarti.
imenim {it,utB G,ad , :
itaEH,adF;eritcon- A...-.B..G{D.........E...H}
reédout C,adB G,ira Cov ] Fooeron
ad EH. Quoniamigi- A )
reft,ut A B,ad C,ita DE,ad F: & ut C,ad BG; itaF, ad E Hjerit ex
ualitate,ut AB,adB G,itaD E,adE H. Componendoigitur, ut -
G,adB G ;itaDH,ad EH.Itaque cumrurfus fit,ut A G,ad BG.ita
H,ad E H, & utBG,ad C, ita EH,ad F -erit ex zqualitate,ut AG,
C,ita DH.ad F. Quod eft propofitum,

EODEM modo & hocTheorema oftendemus,quodad propofc

1ib. 5. in magnitudinibus demonftravimus,
7 ' : VI- . - ,
ST duo numeri ad duos pumeros eandem habeans
onem : & detradti quidem habeant ad eof{dem ean-
n: Etreliquiad cofdécandcm rationem habebunt:
‘ ds - SIT
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SIT uttotus AB,ad C,itatotus DE, ad¥ ; Item ut detraftus
AG, ad C;ita detradus DH,ad F. Dico & reliquum GB, effe ad C,
uteft reliquus H E,adF. Cum enim fit,ut AG,ad C,itaDH , ad F;

’ ~ eritconvertendo,utC,adA G; ita F,ad
A.....G..BD..... H..E DH. Quiaigitureft,urAB,adC, ita
C.... ) T DE,adF; & utC.ad AG; itaF,adD Hs

. © erit exzqualitateutAB.adA G, ita
DE,adDH. DividendoergoutGB,adAG.itaHE:ad D H ;Ita-
quecum rurfusfit,uuGBad AG; itaHEadDH; & utA G, ad
CiitaDH, ad F: eritex @quakitate,ut G B,ad,Gita H E,adF. Quod
cft propofitum.

ITEM &hocdemonttrabimus,

VIIL

_SI primusad fecundum candem habuerit ratibnem, -

quam tertius ad quartum; habuerit autem & primus ad
quintum candem, quam tertiusad fextum: Etiam primus
ad compofitum fecundum cum quinte candem
rationem habebit , quam tertius ad quartum cum fe
- Xte. ’
SIT utprimus A,adfecundum B C, itatertius D 5 ad quartum
- EF;&utprimus A,adquintum C G, itatértius D', ad fextum F
H. Dicoitaeflc A,primumad BG . compofitum ex fecundo &
quinto,ut et D ,rertiusad E H, compofitum ex quarto & fexto.
‘ ) ' Cumenim fit,ut A,3d BC,itaD, ad EF;
A e D oirere erit convertendoutBC . ad A, ita EF,
Bé.. C..GE ...F..H adD.QuiaigitureftutBC,ad A,ita EF,
. : adD : &utA, adCG,imD, ad
F I crit ex 2qualitate ut BC,ad CG,itaEF,ad FH: &componen-
do,utBG,ad CG,itakE H,adF H; & conveptendo,ut CG, ad B G,
itaF H,ad EH. Quoniamergo ef,ut A,ad CG,itaDad FH: & ut
€ G.,adBG.itaF H,ad EH:erit ex 2qualitate,ut A,ad BG , ita D,
adEH. Quodeftpropofitum, :
DENIQVE ex his omuibus inferemus hac theorema,

VIIL

~ SI quotcunque numeri ad eundem habuerint pro-
portiones , quasalii illis multitudine zquales ad quen-
damalium eundem: Habebunt quoq; illi omnes fimul
ad eundem, propartionem , quam alii amnes hi fimul
adaliumillum enndem. Etfiidem numerusad quot-
cunque numeros proportioncs habuerit, quasidem aliug

) : . . ‘ o ny-
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:rus ad alios multitudine illis # quales: Habebit quo-
dem numerusad omnes illos fimul propertionem,
n idesn alius numerusad hosomnes{imul. . '

ABEANT quotcunquenumeri A B.BC,CD,ad cundem E,
ortiones,quas totidem FG,GHHI, habent ad eundem K:
eft,fitut AB,ad E,itaF G,ad K; & ut BC,adE,itaGH,ad K;;
: CD,ad E,ita H1,ad K. Dicoomnes illos fimul,hoc eft, ipfam
»ad E, eandemhabere proportionem, quam hi omnes fimul
ent,hoc eft,quamipfe F Lhabetad K, ' Cum enimfit, ut A B,
nusad E,feeundum,itaF G,tertius ad K,quartum : ItemutB C,
ntus ad Esfecundum,itaG H,fextus ad K, quartum ; erit quoque

AdseBeasesssCovinsnea D l Feo Gus, Hnof 1

E-coopuoo I K’o.-.n

AC,primus cum quinto adE,fecundum,itaF H, tertius ciifexto,

K,quartum. Rurfus quiaeft,ut A C,primusad E, fecundum, ira
{,tertinsad K,quartum : Item ut CD,quintus ad E , fecandum,
HI, fextus ad K,quartum: erit ctiam,ut AD,primus cum quin-
,ad E,fecundum , itaF 1, tertius curh fexto, ad K quartum: Atque
 de caeteris i plures fuerint, ‘

SED habeatjamidem numerusE , ad numeros quotcunque
B.B C, CD,propoitiones eafdem,quasidem alius nomerusK,ad
tidemF G, GHLHI; Hoceft, fitut E:ad AB, itaK,ad FG ¢ & ut
,ad BC,itaKsad GH3 & utE.ad CDsitaK,ad HI. Dico effe,ut
,adomnesillos fimul,nimirumad A Diita K., ad hos omnes fi-
nul,utpatead FI. Cum enim fic,ut E,primusad A'B,fecundum,
ta K,tertius ad F G, quartum : Irem ut E;primusad B C, quintum,
ta Ktertius ad G H,fextum : eritquoque,ut E,primusad AC, fe~
cundum cum quinto,itaK,tertiusad FH , quartum cum fexto.
Rurfusquia eft.ut E,primusad A Cifecundum,ita K;teraus adF H,
quartum :Irem ut E primus ad CD,quintumsita Ktertius ad HJ»
{extum; erit etiam,ut E;ptimus ad A D,fecundum cum quinto, ita
!fi,tcrtius adFLquartum cum fexto. Atqueitadereliquis: fi plures

uering, o

1AM verd his demonftratis,oftendentur novem ultima propo-

{itiones lib.s. E;Campano adje&x,codem modo in numensimpros
portionalibus,quo in magnitudinibus demosiftrata fuére » fi pro
magnitudinibus,intelligamur numeri five integri,fivefraéti, & pra
modis argumentandi in proportionibus,quilibro 5. funt demon-
frati affumantu.iidem modihoclib.demonftrati  ut opusnen fit
wshicrepetere. Satis cnimefbut dixi, fi propefitioncs ill€ quinti
lib.in manis fumantur,& magnitudincs telligantur cffe humeri,
tsdemque prarfus demonftrationes adhibeantur,

THEQR,
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THEOR. 2. PROPOS. 2.
PRIMI inter fe numeti, minimifunt omniumeandem
cum eisrationem habentium. '

SINTnumeri A3, inter [spyimi. Dico eos effe minimos omniserse,

qui eandem proporsienem habent,quamipfi A, B, Namfi nom
®nt minimi,ernnt aliqui alis minovesipfis, minimi habentespro -
portionem, quam A,¢»’B. Sint ergo, i fieri poteff,C, D , minimi sr
proportione A, ¢» B, minore[gueidcivcoipfss

A.......B.... A B.Quoniam igiturC,D,minsmifisns
Ce--.o- D-~  inproportione A,¢» B; a metistsir C, ipfesrws
E.... A,0 D,ipfm B aqui; a1 que adev [ecundseths
enndem numerum , qui fit E itaut C,soties metiatuyipfum A , &3
Dipfum Pquotiesunitasest in E. Itaguecism unitas numerum E,
Cr numerss C, numerum A, aqisd metintsurs b metietur ¢ vicis<
fim aqué wnitai numerum C, ¢ nsimerss E , nmernm A. Rutfscs
. quia unitasnumerum E, (p numeyss D,numeramB.aqué metiturs
€ metiesur quogue vsciffimaque unitas numernm D , ¢ numerss,
E,numerum B: Atqueaded, cum idem numerss Eistrumque A, o
B, metiatur, erit numersu E oornmcommunis menfura, Quare A,
€% B.non funt primiinter o, fed compefiti. Quod efi abfurdum , ¢4
eontra bypothefin. Non funs jgitur alis numeriipfis A6 B, mino-
res,minimi in proportione A,ad B; Acproinde A,¢oB,minimifunt.

Primiergointer fenumeri minimifuns,¢oc, Quod erat demon-

Srrandun.

THEOR. :2. PROPOS, 24.

MINIMI numeri emnium eandem cum eis rationem
habentium,primiinter fe funt. .

SINTnumeri A ¢ B,rr’tim'@i omnium eandem cum ipfis propor-
‘Sonem habentinum. Dico eoseffeinterfe primos; boc eft;nullum nsu-
_ : merdm.praserunitatem , communi menfura
A..oveoBoo.. eosmetiri. Si enimnonfuntinter feprims,jed
© Ceme- habent numerum communem menfuram ; fit

- Desme Ee-==  'uumerss C,corsimmenfuracommunis, mesi-

‘ aturgue C.numerus numerum quidem A to-
ties,quosies unitai eff in numero D : At Verd ipfumB,toties , quoties
unitas ¢ft in E. Quiasgitnr C.toties compofitus,quorin D,funt wni-
2ates,procreat ipfit A;CridemC toties compofitss,quot funt unitat e
inE.producit ipfum B : d fit,ut D6 E.ipfurm C,multsplicantes,pro.
-Aucant A, ¢h B, c Quare eadem sris proportio A,ad B,qus D, ad E:
Arque aded ,cWmD, E, parses ipforsim A.o Byminores fint.quim

A,

- -
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B 3 0807 érsant A,ch B,numeriminimi opsnism eandem cum eis
nerms babentinm. Quodeft abfurdum. Primiergo inter fefunt
eré, A, e B ; Ac proinde,minimi numeriomnium candem cuns
ationems habentikmprimiinter fe funs. Quod oftendendum ¢-

»
-

\

SCHOLIVM.

HANC propofitionem,& pracedentem cum Campano ad plu-
numeros extendemus, hocmode. :

QUOTCUNQUE numeriinter fe primi , minimi
ntin continuationcfuarum proportionum. Erquet- -

nque numeriin continuatione {uarum proportionum
inimi,{untinter fe primi.

SINT quotcunque numeri inter f€ primi,A,B.C. Dico cos mi-
mos effein continuatione fuarii proportionum, itaut in minori-
usaumeris continuari non poffint,quamvis proportio duorum
1minoribus numeris reperiatur,  Sienim non funt minimi, crunt
liquialii minores ipfis, nimirum D, , ,
, F,minimi in continuationeillard  A......B........Clivee
proportionum.  Quia igitur D,E,F, D-.--E--cuoFe.n.
minimi funt in proportionc nume- G-----"
roram A,B,C: metietur D, ipfum A, . o
&E,ipfum B,& F, ipfum C,x2qué,per ca,quaad propof. 21, hujus
lib. demonftrauimus : atque adeo fecundum unum eundem nu-
merunn,qui §itG: ita ut D,toties metiaturipfum A, & E, ipfum B, o .o
&F,jipfum C,quoties unitas ¢t in G.Quoniamigitur unitasnume. ~ oo
nm G,& numerus D,ipfum A,xqué metitur: 4 metictur quoque
vicifim 22qué unitas numerum D,& numerus G,numerum A, E-
wemqueratione idem G, metictur & ipfumB,& ipfum C, 2qué,at-
que unitas ipfos E,F: Atqueidcirco A,B.C,cum habeant numerum
G,communem menfuram, non cruntinterde primi, fed compofiti.
Quodeft abfardum, & contra hypothe(in. Non funt igitur alii nu-~.
- meri minores ipfis A,B,C,minimi in continuatione proportionum
. AadB,& B,adC:fed ipfi A,B,C, minimifunt. -
1AM verofint A,B,C, in continuatienc fuarum proportionum
, tumimi, Dico cos primos effcinter fe, 'Si enim non funtinter fe
Pimi,metiatur cos communi menfusanumerus G,ita ut G, toties |
. metigtur ipfum A,quoties unitas eftin D : & ipfum B, toties, quotis
’ tuitascltin E: & ipfum C,totics quoties unitas cft in F. Quoni-
amigitur G,toties compoficus facitnumeros A,B,C, quotics uni~ :
* wekinD,EF:fitut D,E,F,ipfumG,maltiplicantes producantipfos
i; ABC, QuareD,E,F,cafdem habent proportiones, quas A.B,C, -

, ' (1 !
L. . P
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per ca,quae ad propof. 2¢.hujuslib. oftendimus: Aeque dded, clii
D ,E,F.minores fint quam A,B,C,non erunt A,B,C,minimiin‘con-
tinaatione fuarum proportionum:. Quod cft abfurdum. Primii
igitur inter fc funt A,B,C. Quod ¢ft propofitum,

THEOR.:3. PROPOS. 2.

$1 duo numeri primiinter {e fuerint ; Quiunum eo-
rum metitur nuinerus,ad reliquum primus eri,

SINT:nter e primi At B: (5 ipfum A ,metiatur numerics C,

Dico C,adreliquumBefle primum. Sienim non funtinter fe pyimé

B.ch C:meriasnr eoscommuni menfura, fi fievipoteid,nimeriss D, -

Buonians igitwr Dymetstur C: ¢ C,ipfum A4 : a

Aw... Biooo metiesuretian D,ipfum A+ Metitur antem ¢%

C...D--- ipfumB. lgitur A,cB,non [unt inier fe primi,

s " cm habeant menfuram communem numerum

D. Quodeft abfurdum, ¢y contra hypothafin. Eftergo C.adB pri-

mus. Eodem modo,fi numerus qaifpiam metiatur tp[um B,eritis ad

Aprimus. Quaproprer [i duo numers primi snser fe fuerint, gpe:

Quod erar demonftrandum. C
THEOR.24. 'PROPOS.26. .

SI duo numeri ad quempiam primi fuerint ¢ etiam ex
illis genitus ad eundem primus erit. :

. SITwterquenumervs AB, ad C, primus, producasnrguesx Ain

B.velex B,in A;namerus D. Dico ¢ D,ad eundem C.primum ef-

fe. S8 snim, Cy¢or Dynon funtinterfeprimi : fit eorséms communis
nie::fura numerus E metsens :pfum D. toti-

A B es,quot unitatesfunt innumero F. Quoni:
V C..... am igitur E , totiescomrofitss facss spfum
Duiitennnn D quotfuntunsatesin ¥y b fit ut Foipfit E;

E:ea-F~v=c  multiplicans gignat spfum D i ¢ & contra
) Epfum F, multiplicans producas eundem
D: Genitusefpantem id:m D,éx A,inB: Igttur cism ex E, primo in
F, quénum;jiatidem numerusy qui ex A fecundo B, tereium :
ericut E,primus ad A fecundum,ita B,tercius ad Fiquartum., Q{u’a
wprd A,6p C,primi inter (2 fint ; ¢ E,apfum C,ponitur metirs : ¢
erit E.ad Aprimus: Arqise adeo E,cp A,ciom fintinterfe primi , §
énfua proportione minimi crunt. g FEque igitur metieatur ipfos B,
¢ F.eandem proportionem habentesnimirum B ipfirn B,¢o A, ipfi
F.Quarecum E.metiatur utramag, B,to C;non erunt B.¢p C,inter
feprsms. Quod oft abfurdum, (i contra bypothefin. Primus ergo erit
D.adipfum C : Acproinde.fi duo numert ad qrempimm primi fue:
vint,CGpé. Quioderas demorfirandnm, .
Cos THEOR,

«
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THEOR 25. PROPOS. 2. . xxvjs

I duo numeriprimi inter fcfuerint : Etiam ex uno

am gcn!tus ad rcllquum Pﬂmlls erit.

NI énter [eprimi A.¢ B,gignaturg, C.ex Aiin feipfur. ‘Dno

d rcl;quum B, ejﬁprmmm Sumpto ensm D,aqualiipfi A.onté-

d B.primuss Quoniamigitur 4,¢ . :

sd B,primifunt ; acrit numerss ex A...., B...i..

nD,boc eft,ex A,infe genitus,nimi=,  C.ovevrievnnns

n C,adeundemB,primus. Eademg, D....

coftendemsis,numerum exB,in [ege-

um,ad A,primumeffe. Si duoerge numeri pmm inter fs fuerint, -

c. Quoddemonfirandum evat.

THEOR, 26, PROPOS. 28. *  xivij
S1 duo numeriadduos numeros, utcrqucad utrume=
UC,P rimi fuermt :Et qut exeis glgnentur,prlml mtcr {‘C
runt. "
SIT utergque A B,adutmmqm C,éa D, pr:mm,gxgnamrgu
.vex Ayin B ¢y Foex C, #sD. DicoE,
o F, murﬁr primos effe. Chmtnim A-.... B.,. .
stergue A,¢ Bprimusfit ad C3b erit | E.lvieiiigvoit b6
: . 26. ft-
quogsue E,ex ipfis gemtuc,aa' eundemC, C.,. D.. cir
primus. Rurfm chmuterqsie A,¢B,ad Fuverurn pesm, ,
D,fit primus, erst eodem modo E,ex ipfis '
genitussad stndem D primus. Quiaigitur uterque cé D,primus
eft ad E:c erit guogue F,ex ills procreatsusad E.primaus. Si ergo duo c26. fe- .

numeri ad duo:\:mmeros, utcrgm ad usrumquegoc. Quod erat o- prim,
frendéndum.

THEOR. 27. PROPOS 29. xxviij;

SIduo numeri primiinter fe fuerint , & multlpllcans !

“uterque feipfum feceritaliquem ; Ec gcnmex:pf s primi
inter feerunt: Etfi,quiin principio genitos iplos multi- !
plicantesfecerintaliques ; Ethi quoque primiinter fe ¢-
runt: Et fempercnrca extremos hoceveniet, -

 SINT primiinter fe Ao B s & _

" exAinfefarCiat exBrinfefiar A... _B..

" D.Dico o C» Do primos inter CTovneeeerr Boues

' feelfe  Et fi rurfiurs fiat E, ex Ay Evvpeeccrrpinssenris Foenn 1
mC:pFexB,inD : DideE, Gsr. H.15,
F> quoque cfe inter fe primos. 343 K3z,

S enim &, B finsanier fe pri- ’

as6.fe-
A ptimf

!
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mi,aerit Cfallusex Ainfe,adreliquum Bprimus ¢ Atque eodem

modo cum B, C,primi fint inter fe.erit o D , fadusexB , infe,

ad C, primus : asqus aded geniti duo C,D , primi inter fo o

runt. . 4

RVRSVS, quia A, ¢»B, funt inter[e primi, b erjt ¢ C, fwctwu

ex Asin[e,8d B; ¢ D genitus exB,in [e.ad A,primus : Eff antermseh
, C,oftenfus ad D,primus. Vierqsee igi-

\

A.. B.. turA,C,ad utrumque B, D, primus
L oSN | D.... erit;cAcproindeE,fadtusexA,inC,
EoivvvionnsensenFuvao. primuserit ad ¥, faitumexB,sn D.
G,81. H,6. QuodfsadhbucexAinE,fatG, o ex
L243 K32,  B'inF fiat H,cism A, &0 C, primi fint

adB,d erit quoque E,ex ipfis genisus,
adBgrimss s Eademquerationech F,adyA primuserit.Quia igitsur
userque A.E,ad utrumque B.F,primus eft : ¢ evit ¢ G.fatus ex A,
in E,ad Hfaétum ex B.inF.primus, Et fic deinceps,fiplures fuerint.
Nam eodem modo cum A,¢o E,primi fint ad B,ferit ¢5 G, ex ig[i; fa-

£26 feptim @us adBiprimus : nec nide H,ad A.gQuare ¢ Igenitusex A,in G,

g28.fe-
ptim.

AX1X.

hu.pra-l
nun.

iro.pro
nHn.

ad K. genirum exB,in H primsus erit.cum uterque A G,ad utrumgq,
B.H,fitprimus. Si duoitaquenumeriprimiinter [¢ fuerint, ¢oe.
Quodoftendendum erat, -

'THEOR. 58. PROPOS. 0.

SIduo numeri primi.inter fefuerint : Etiamuterque
fimulad quemlibetillorum primus erit : Et fiuterque fi-
mul adunumaliquemillorum primus fuerit; Evam, qui

in principio,numeri primiinter fe erunt. .

SINT inter feprimi ABB C. Dico b utrumque fimul AC , prs.
mum effe (o ad A B, adBC. Siensm A C,AB , non funt inter fe
primi; metiatur illos,fifevipoteft, communi menfura numerus D,
Quiaigitur Dymetitur totum A C.¢o ablarama Bih metietur guo-
guereliquumB C. Non igitur primi inter fe funt AB,BC , cum eos

o metiaturnumersus D. Quod eff abfurdum,
A.cveiovi.Boi..C Grcontyabypothefin. Quare A C,ad A B,
De-e-- primus erit. Eodemgie modo ad BC,often~

‘ demus. eundemeffe primum.

SED jam utergue AB,BC, fimul,primus it ad unum aliqguem
illorum, videlicer ad AB.Dico ¢ AB,BC, inter fe primos ¢ffe. Sk
enim nonfuns inter [eprimiymetiassir illos, fifieripoteft, numerss D,
Quiaigitur D,metitur A B.¢rBC: hmetietur guoque D, numernm
AC,ex AB,BC,compofisum : “ac proinde AC,AB,non funtinter fe
primé.cism eos numerses D,metigsur. Quod eft abfurdum, ¢ con-
tra byposthefin. Suntigitir AB,BC, inter [eprimi. Eodemque ar-

e |

.
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" i, Bodemque arguments oftendemus A B, B Cinterfe primos ¢ffe,
i~ fiAC,ad BC.primus effe ponatur, Si duo exgo numeri primi inted .
I fifurrint,gine. Quiod erat demonfirandum,
COROLLARIVM, .
EX hocfequitur,numerum, qui¢x duobus compofitus adunumitlo=
rum primus eft,ad reliquum quoque primum effe. Sienim A C,ad AR,
ptimus eft,erunt A B, B C,intér fe primi, per fecundam pastem huius pro-
. pol.Igitur & A C,ad B C, pritiius esit ; pes primam partem ¢jufdem. -
Quodeft propofitum, ’ T .
THEOR. 29. PROPOS.31r. -~ 3x1),
OMNIS primusnumerus , ad omnem numerum,
quemnonmetitur,primus eft.

PRIMVS numerss Anon metiatuy numersm B, Dico A,adb
primum effes hoc eft, A B,effeinter feprimos, licet B, compofitus
[, Sienim A, B, non [unt inter [e primi,metiatur eos prater s%e
nitatem,fifievipotef, communi men-
/ymmcmcrmc. Non c_ritergo’C,:‘- A ...B.iivieoes
dem ’ui A; quod A,pom:mr non mes Gaoww
sividpfum B. Quia igitur numernm ) :
A, aliws numerus Cometitur,nonerit A, primus. Qued oft abfur- .
dum, ¢ contra bypothefin, Primusigitur eff A,ad B; Acpropterea, -
omnis primis numerss, ad omnem numerum , Cpes  Quod lgmm
Lfrrandum eras. _ o
SI duo numeri fefe mutud multiplicantes fecerint
aliquem : genitum autem ex ipfis metiatur .aliquis pri-
mus numerus, isetiamunum eorem, qui in principio,

metietur, \ ;
DVO numeriA,co B, fe musuo multiplicantes facians C , qum
metiatsr numerss primus D.  Dice ¢o :
D,metivifaltemunwmipfornmA, 5B, i A, Busoers
mon srrsumque metitur. Nonmesiathre- o
nim D,ipfum A;metiatur wery ipfum C, p... E
totses, g ot funt unitatesin numero E; ita eee Jaesesenee
st C.fintexD,inEqniidem fallus eft ex ‘
A, iz B. SQuid igitny numerss genisus 8% D,primo inE qunrtum,a- ’
ysealis eft numero genito ex A fecundoinBitertium;d\evitus Dypri= 3 19.fep.
pass md A, [ecundumitaBirersiss ad Equartum. b Quia veropri b 31 [op.
sses D, md Aprimus eff.com enm nonmetiatury c erunt D, ¢ A,in © 23. fep.
77 proponiamminimi. d Quare aquimetientur ipfos B, E ; ni- dai-fep,
2irsens D, ipfum B.Co A, ipfum E ; Acproinde fiD,non matitur i-

e A , mssistwr faltem ipfum 8: Eodemquamodo iD , nonmati- ~
) € . atuy
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asur ipfum B,metietur [altemipfum A. Siduo ergo numeri fefe mi*
tud multiplicanses feserins aliquemicrc. Qnod eras demonfiran’

anm,
SCHOLIVM.

EODEM modo& hectheoremafequens demonftrabimus.

S$1 duo numerifcfe mutud multiplicantes fecerint a-
liquem ; genitum autem exipfis metiatur aliquis non
primus numerus ; vel certé ad ipfum fit cempo?itus sis
ctiamad unum eorum,quiin principio, compolfitus ¢-

rit.
NAM ex A, inB.fiat Cquem vel metiatur numerus non primus

D, vel certecompofitus ad cum fie: hocefhvel 0,& C > compofiti
finséater fe. Dico D,quoquead unumipforum A B, compofitum
efle: id eft,vel D;& A; vel D, & B,eflc quoqueinter |

A...B.... fecompofitos. Sienim D,ad ncutrum corum com-
Ciiovevy. pofitusett; eritutcrquc"A,&B,ad D;primus.# Qua-
D..ovwss  re&Ciexillis genitus,ad eundem D, primus erie.
. uod eft abfurdum,ctm b » ponatur vel metiri i-
fum G,velcertead cum eflc compofitus. Eftigitur b,compefitus

ad A,velad B.cim non fit primusad utrumque,

PROBL. 3. PROPOS.3;3.
OMNEM compofitan numerum,aliquis primus nu-

merus metitur.
SIT numerws compofitus A. Dico sliquers numersm primum

. eum metivi. Metiatsr enim ipfum numerses 8> gui [i primss fuerit,

babeturpropofitum: Siverd compofitus,metiatureum numersus C,
gqui velprams evitsvel compofitus: S primus,clim metiatur ipfum
B; & Biipfum Ay b metietur quoqus C.prsmusipfum A. Siautem
C, compofitses fusrst.meticssir swm alisss nsmerss. Qgigggrb' At
‘ micrus non diminuitur sufinitd, veniemus tan.
Aceinennns dem ad aliquem numersum, quem nullus alise
B.....C... mctinuy, atque adel adprimum,quiciim me-
2intuy omnes precedentes , ¢ metieisr queqsue

compofitum A. Quod eft propofitum. ' :
ALITER. Quianumerus Ascompofitus eft, metieinr euns aliquis
oumersuyvelesiam plures. Sit omnium metientium eum minimus
B.quem dico effeprimum. Si enim B.non
Avcieiiiniennans eft primss,metiasmr ewm, fi fiers pocef?,
B... Ceé-- numerns C. Quoniam igitur C,metituy
: : . pfum B,¢p Buapfum 4. dmetietur quo-
gne Cminoripfo Biipfum A, Quodeft atfurdumcum B, ponatur o-
2.4 smessansisim minimwne, Primwscrgo sfi nymeras B, Omnens
A igi=
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omspofiinm uumernm aligwis primus numerus matitny. Qued
menfirandum. ,

THEOR.32 PROPOS.34. o,
VINIS numerus aut primus eft,aut eum aliquis pri-

neticar, , :
numerws guicungne A. Dico eum 'm{ effe ‘pn’::mum , ‘uel-t_ﬂ-
wem primuns enm metivie Chm enim omuis numerus wel
4 fos, vel compofitns; fi quidens Aprimus -
betsy propofitums Sivers compofituss 3 Aviseiices .
rssr etems aliquis primus - Omnis igitur na- o ) ey
s A%t primu? cﬂ'fzut eum aliquis primms metithr, quod sras o+ as3fap
ndnm. . ’
PROBL. 30 PR-OPOSb 35. .. ’ eeeg -
VMERIS datis quotcunque , reperire minimos XXxiilje
ium eandem rationem habentium cumipfis.
NT quorcungus nhmeri AB,C , habentes quafcunge pro-
ones,five eadem fit proportio A,ad B, gua 8,44C , frve non;
easque totidem reperire ) - ’
7 czfdem proportian‘ibza CAesiane B -og.c esadesnre
minimi, Quoniam A, D.e
fumt inter (¢ aus prsmi, ¢ g o
ompofisi: Si primi inter . ’ a
ut, evunt ipfiin continna<  H°- I-ccoKoons
e fisarsum propottionsum Lirwde
imé,per ea qur 4d propef. o
bujsas sb. demonfiravimus. Sivers nonfuntinter [b primi, b by fip,
enta fit mAXima ecrum éommunis menfiranumerut D,,m‘ me-
uripfos A,8,C,per numeros E;F.G. Dico E,F,G,minimos. effe in
mrt‘ianibm numerorim AB,C- Quid enin eafdem hakeant
wortéanes,quasnumeri A,8,C, fic ofpendétnur, Quoniam D, ipfos
L,C, metiturper EF,G ; ¢ fitiut Dsipfos E,F,G , multiplicans fas €9- prés
t A,B,C. Quareper ea,qus adpropof.28. hujus lib. oftendimus, 40,
{em vationes habebunt E,J,G quas numeri A,B,C.
VoD vers EF,G, fint minimi omnium eandem rationem bhas 4
tsum cam ipfis,hoc mado par[picsum fies: Si non fins minimi ; -
it aligwi alis ipfis minores minimi in.. eifdem proporitonibus
w ergo.fifievipoteft, minimiH, LK ;5 gqui quoniam ipfos A, B,
\ metiuntur aqué, ut ad propof. 21, bujses’ lib. oftendimus ;
tiangwr._eos per nhmerum L. Qo pofito, d fit sue L, multi- dg. proni,
cans numeros H, LK , prodsicat numerds A, B, C-5 ¢ ¢ viciffins € 8.pronun
infos A,B,C,mesiatur per HLK. Qyoniamigitur E , primus
stiplicans D, quartumfacit A 5 » H, fecundus mulisplicans
tertism facit eundem A ; § aris ,wt E » primus 8d H , fecun- 9, 9.f
¢ a Aum, ‘
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' Aum,itaL,tertiss ad D.qusrtam Eff autemE, mujor,gukm H,
Igitur ¢ L,major erit,quam D : Arque sdeo cum L,spfos A, B, C,
metiatuy: non erit D,maxima menfura communis numerorssm A,
B,C. Quod oft abfurdiim,c» contrabypothefin. Nonigiturergnt a
lis numeviminoresipfis E¥,G, minimis in continnatione propevsio-
oum A, 4dB, ¢ BadC, fedipfs EF.G, minimi erunt. Quamob-
rem,numeris dasis quotcunqus, veperimus miniwos,oc. Quodfa-
ciendum erat.

COROLLARIVM.

HINC fit, maximam men{uram quotlibet numerorutii metiri ipfos
per numens,aui minimi funt omnium candem proportionem cum ipfis
habentium. Oftenfum ¢mim eft,numeros E,F, Gy per quos D , maxima
menf{ura pumerorum A,B,C,lpfos A4, B,C,metitur,miniovos effe in con»
tinuatione proportionum A,ad B,& B,ad G ; Eademque eft in cateris ra-
tio.

SCHOLIVM. o

EX his faciliviacomperiemus duos minimos numetos, quies
andeém habeant proportionem,quam quotcung; numeri dati con-
tinud proportionales. Vt (i proponantur continue proportionales

. A,B,C,D.E, fiveillifintin

- A,i6. B, 24, C,36. Dys¢. E,81, continuatione proportio-
1,8, nis A,ad B, minimi , five

F:. Gg3 non,reperiemus duos inc-

. adem proportione mini«

mos,{i perhocproblema fumamusF,& G,minimosin proportio-

" ne duorum A,& B,nimirumillos,per quosl,maximacorusit com-
munis menfuraéos metitur. ‘ ’

CATERVMcountingitinterdwn , unum numetorwm E,F,G,

A uo’B X RET] Cou [EE XY T AaouBn .Coituo
D co s D. .

Ec Foc G-oo Il,Eod Fc lC‘oo‘

per hanc propof inventorum effe unitatem ; quando falicetD, mas
xima menfura uni iplorii A,B, C,zqualis effut ¢x his exemplis ap-
patet. Manifeftum eft autem, tuncinventos E,F,G, effe minimos in
continuatione fuarum proportionum , cim minor numerus dari
non poffit,quam unitas, ‘ -

DVOBVS numerisdatis,reperire quem illi minimii -

metiantur,numerum. _
SIT reperviendus thinimus numevus omuinm , guos dati nu-
meri A, ¢» B, metiuntur. - Sintprimum dasi numeri A,¢o B, intéy

. feprimi, fefeque mussio mulsiplicantes facsant C, DicoG , effe

minis
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4m , quem A, & B,metiuntur.Qudd enim eii mesiantur,per*
neff. Namcimproducatur Coex A, inB, vel exBiin A 327 prond °,
¢v A, ipfum C,per Bi ¢p B, eundem Ciper A, Veerqueigitsur

» ipfaarn C , metituy, o o :
sutem Cfitminimms A....B.....
m, qs6os A, ¢p B> me-
v, fic demonftrabi- Doeemviocmmmamimn -
i C.210m eff minimus:. E--- F- —
tur, [F fieriporefh, A, R o '
istrrs nssmerum Diipfa C.minorem : metinturque A, ipfumD, b o, pro.
t B,esndom DyperF. Quopofite, btan e5 Ain F,quam exB, gy
v & contrarioproducetur numerus D. Quia igitur idemnsu.
D fit ex A,primoin E, quarium,té ex B.fecundo inF, tersi- c1o.fipe
vit,ut Aprimus adB, fecundum isaF,tertises 4dE , quar-" " P
Igitser A, ¢ B, (cimponantur primiinter fe,d ¢ obidin fua d
tione minimi) ¢ aqu metientur ipfos F,¢o E : nimirum 4, i- 23.fep.
,&% B,ipfum E. Quoniam vers A, multiplicansB,&rE, fa-* 21.fep .
e D < Ferit C,ad Dy uit B,ad E: Ac propreves cism B,mstiatur f17.fop.
E, ut oftenfum eff: metietur (o C,numerus numerumD,ma-
norem. Quodeff abfurdum. Nonigitur A, ¢ B, metientur
numerum minorem ipfo C,atque aded C, minimms eft ompi-
koS metinntuy. ¢
NT deinde dati numeri 4,00 B, nonprimi intey fe. g Invehi- g35fopt.
C,eh D, minimiin eadem proparetone, ut fint quatsior nume-
wporeionales: nimirsm .A,4d 8, ut C,adD. Quopofite, h ﬁ:rh -
numerss ex A, primoin D.quartum, T ’ '?‘f"'
‘B, fecundoin Citertinm. Fadtusergo A, q.Beeesse

Dico E, hacwiaprocreatnmeflerni- ¢ . D,
m,quemA,¢i B, matiuntur. Qudd -
eum metiantur,manifeftum eff. Nam
tam A,multsplicatisa D', quamB, Forcomaoooen
ipbicatss & C.ipfum E.producat:ime- G ---H---s .
rtam A,quamB,ipfumE. Quod verd . 17 pronss.
minimus omnitnriquos A, (B, metiuntur, itBprobabitur.Si * -
n eft minimusmetiantur, fi fievipoteft A, B, alium numerumn
1E,minovem: metiatur autem A, ipfum Fper G ; o B, enndem -
H. QuopofitoX fiet Ftamex A,in Gognam ex B,in H. Quiay o pwond. .
r:{iem numeruaF fit ¢ ox. A,primo in G,quartum.cp #% B, fe-] | i .
o,in Hitertium: Larit, ut A primys ad B, fecondum ita H , ter-
%d G,quarinm. Quare C,¢o Dyclam fins mininsiin proportione
{B,velH,4d G, mmetionturipfosH,con. G,aqu2, nimirum C ,i-
sH, ¢ Duipfem G, Quiavers A, multiplioansD,éo. G, focit™ 21:f8 .
*Fun erit E,ad F,ut D,4d G : Ac proptereacism D., metiaturt™™-
WGt oftenli off, metiesur etii E.,numerss numerum¥ smajor® 7 -fe-
. * ) ¢3 o m"'m_‘P“ﬂh

C.. ecascsess s sssense

- -

E.'-.nth!':tQ,Is

’

%

e
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minorem. Quodeit abfurdum. Nonigitur A. ¢ B, metientur &

. lium numerum ipp E, minorem , atque ades E, minimuseft ommi-

XXXV,

a 11.pro~
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nun,

XXXV}

c36fep.

sem, quos methunsur. - Suntmobrvem duobus numeris datis repe-

vimuss> quem illiminimum metianiur, numerum- Quod facien-

dumerat. ° )
COROLLARIVM.

HINC fit, fi duo pumeri multiplicent minimos eandem rationem
habentes,major minorem,& minor majorem; produci numerum mini-
num; quemillimetiantur. Nam propofitis C, & D, minimis in propor-
tione A,ad B, dapopfizatum et ,numerum E.faéum ex A , minore in Dy
nijorem,& exB,msjore in C,minorem ¢fic minimum, quem A,X B,me-
siuntur, | t. o .

' SCHOLIVM. .

HOC autem coroflarium apudCampanum cit propofitio 35, hu-~
juslibri feptimi; Ecfiquens propofitio apud cundem,corollarinm
cft propofitioniszs ~

THEOR.33. PROPOS.37.

$SI duo numerinumerum quempiam metiantur : Et-
iam minimus, quem il mctiuntur,eundem metietur.

. METIANTVR duonumeri A, ¢b B,quemlibet numerum C D,
Jitque alews numerss E, minimus,quiem iidem A, ¢ B, metinuntur,
Dico ¢ E, ipfum CDymetiri, St entm Esipfum C D,non metitur,ab-

’ lato E,ex CD,qmoties poteft an-

A.B.. Jervi, welinquetur numerss quie
C.veevinv oo Fuconee D damminor, quam E. Relinquat
Boorvono igitur E-ablatusex C D, quoties

. . poiefF , numerum, [§ fiers potes?
¥D, minovem fe, itaut E, metiatur ablatum C F. Quoniam igi-
tur tam A, quam B.ipfum E, metitur , ¢ Edpfum C ¥ 5 a metictsr
qroquesam A quamB ipfum CF. ltaque A:tn'B , ckm metian-
tartotum CD,co ablatum C F;bmetientur ¢ religuum¥D. Eff
wutem F D minor guam E, Nonigitur E , minimus oft numersi,
quem A, ¢ B, metsunsur. Quod ef abfurdum,cpcontra bypothefin.
QuareE,ipfum C D,metirur. Siduo ergo numeri numernm quem-
piarm metiantur,Cnc. Quod erat demonfirandym.

PROBL. 5.  PROPQS. ;8.
TRIBVS numeris datis reperire,quem illi minimum
metiantur,namerum, - R
|SIT invensendus minimus numers , guem datitves numeri A
.B.C.metiantur.” ¢ Invento Diminime.quem metianturduo A | ¢
Bimetietur O enndem Ds reliquus C.auit non merietur. Metiatur

+ primumC spfum D , ita ut omnesives ABC. ipfem D , metiantur.

Dir |
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258972873973 D , minimum inventum , quemA.¢o B, metisntsir,

B gssoque effe ,quem tres . \
S,mesiantur. SienimD,non A....B....C.ccv.v . :
inimses,metiantur, fifieripo- D........ ceven

A, B,C,alium numerum E, E----- .=

D, minorems. C&miam igitur

» B, metisantur pfum E,minorem quamD; non erit D , mini=

quem A.¢o B, metinntur. Q4od eft abfurdum, et contva bypo-

in. Immbo.camA, B, metiantur spfum E; ¢ D, fit minimes,

m iidern A,c5' B, metiuntur :ametictur quogue D, ipfum E,mas-
ninorem. Quodeft abfurdum. a3zfuprs
ED jam C, non metiatur ipfum D.inventum. b Invento igitur
2inimo,quem C,¢ D,metiantuy : Dico Ereffe mimum,qsem A, b36.feps.
>, metiantsr. Quodenim esm me- .
ntwr.ita ofbendetur.Cim Asco B, A..B...C.....
tiapturipfumD:& D, ipfam E 5, ¢ D.....
ientur quogue A, ¢p B, ipfumE. E..ciouiiens €r1.v0e
stitsuar awtem ¢ Cietindems E. Igin Foe - n-- » nn'

v ominestyes A,B,C.ipfum E.metiun- ‘

r. Qubdautem E, fit minimss,quem metiantur AB,C, bhocme.
probabitur, SPE,noneff minimus; metiantur, fi flevi poteff, A,

C, alissm numerumF ipfo E, minovens.Quoniam sgitur A, ¢ B, -

fum F,metiuntwr: d metsatur quoque cundom F; numerss D, ni- d37.feps,
Y03 TN IR VENENS, GU M Nl MIETS A5 B, matiuntur ; Atgy ‘
ded, enm C.¢o D.mesiantur ipfum F minorem, quim E 5 now evie
minimus,quem Cics D, metiantur.Quod oft abfurdum, ¢ cin-

ra hypothefin. Immo cinC,cp D,metianturipfum F ;5 ¢ metietur

uogse eundem¥ numerus E,minimus.quem metiuntsr iidemC,ch ‘3.7'./"-"
Y, major minorem, Quod eft abfurdum. Nonergo A, 8,C » slinm prim.
wumericipfo £, minorem metientuy : fedipfe Erevit minimus, Qus « .
roPser tribus numeyis dasis,reperimus.quem il minimum metian.
suruumernm. Quod eras fociendum.

-

COROLLARIVM.

SEQVITVR exhis,fitres numeri numerum quempiam metiantur
etiam minimum , quem illimetiuntur, eundem metiti. Nam in extre- )
mahujus demonfirationis parte, éx¢o,quod A,B,G, ponebantur meti-
siipfum Froftenfum cft, & E, minimum,quem A, B,C,metiunsur, can--
dem Fymeuri, .

SCHOLIVM.-

HOC corollariumalio modo,non fecus ac propof.37. hujusib.
ofteadere poterimus.S Metiantur enim A, B, C, quemcunque nu-
rum D E.firg; F,minimus,quem iidé A,B,C,metiantur. Dico & F,,
ipf ;P E,metixi. Si cnim non metitur, metiantur ejus partem DG,

B . ¢t s . reline

\
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o 11, pro-
wnn,
b1z.pro-
L

A..B...C.... relinquatque numesum GE , fe mino-
D..ucieireeeGo== E rem. Quoniam igitur o', B, ¢, i-
 J pflum F. metivntir; & F. ipfum D G,
& metientur quog; A, B, ¢, cundem D G
Acproinde,clim & totum b E, ponantur metiri ; & metientur & re-
liquum G £,ipfo F,minorem. Quare r,non eritminimus , quem
A, 3,C;metitmtur. Quod eftabfurdum,& contra hypothefin.Meti-
turigitur F.ipfum DE. »
Par 1 ratione: Pluribus numeris datis, quim tribus , reperie-
mus,quem illiminimum metiantur,numerum ; locumque habe-

- bit hocidem corollarium. Nam i dati numeri fuerint quatuor ,in~

el

d (x.ﬁ}.

veniendus erit primiim minimus,quem tres metiantur, Si quin-
quesrcperiendus crit minimus,quem quatuor metiantur, &c. Reli-
quaautem omaia peragenda,ut de tribus numeris diGum eft.

THEOR. 3¢. PROPOS. 39.
SI numerum quifpiam numerus metiatar:ille, quem -
metitur,partem habebit  metiente denominatam. _
MEWATVR numerumA.numerus B. DicoA, haberepartem &~

lignam 3 B,denominatam. Metiatur enim B, ipfum Atoties, quot
: unicates funt innumero G, Quis

Acvecrovivsve ese igiﬂ"’“"i‘ﬂ ipfum C,él Byipf“”
Beeer Coun A,aque metithrs a ¢ viciffim uni-

245 aqud ipfim B,CnC ipfum A,me-
tietnr: at qua aded endoms pars evit unitasipfimsB.qua C, ipfins Az
Ef} entém unitaspars ipfins B,denominata abipfoB, ut ad dsfin. 2.
bujus lib. docsimss. Igitwr g C,pars evit ipfius A, ab eodem B. de~
nowrinata. Si numeruns ergo quifbiam nwmerss metiatur , Cce

Quod oftendsndum erar,

THEOR. 35, PROPOS. 4.

"+ SI numeruspartem habuerit quamlibet: metietur il

lum numerus d parte denominatus. S
HABEA'T numerus AspartemB, & quanumerss C,denomi-
natur. DicoCymetiriipfum A, NamckmB, parsdenominetur 4
C, fit autem ¢n unitas pars ipfing
Aceectsceneeceeney c; ‘b!ﬂdfﬂlc,d‘ﬂﬂmiﬂd}l: e
BeoooCorrorenn  sietwr unisas ipfumC; ¢ B.ipfum
A agud A Viciffim ergo cunit ae
ipfum B, ¢ C.ipfum Asmetietur. Sinumerss ergo partem bha-
busrit quamlibes,cne. Quiod demonfirandum erat,
' ' PROBL,
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m PROBL.6. PROPOS. 41 —

' NVMERVM reperire,qui minimus cum fit, habeat
. dataspartes,

‘SINT datepartes A,R,C, Inveniendufque fit minimus numaerns
' dusas partes habens. Sint dpartibus AB.C, numeridenominati, fi-
'~ wequispfusdenominent ,D.E, F: amini-

- mufque,quem DiE ¥ metiuntur, nume- D, o, Secunda 399 foR

rusG. DicoG,effe minimumiqui habe- E... B, Tertia
asdataspartesa,B,C. Qnod enim ejufmo- F.. .. C,Quarta “
diparteshabeat,ita oftendetur. Cam®D, G... ..ivveens
EFapfum G,mesiantsur,b habebit G,par- Heccceeu s

tes4 DEF, denominatas, boc eft, partes

AB,C, cumhedenorninentur AD,EF. Quod very G , fit minimus
illmpartes hubens,perfpicsussm eft. Si enims non eft minimos, babe-
atfiferiporsft, H,ipfo G,minor eafdenspartes 4,8,C. Quiaigitow

b3o fep.

H.babet partes A.B,C, cmetiensur spfum numeri D,E,F,a parsibus € 40-fopo

AB,C denominatis Atque adeo,cum Hminor fit gnam G ,non erit

G minimsus,qwem metiuntur D.E,F. Quod oft abfusrdum, b con-

trahypotbrefin. Nonigitur minoy numerws,quam G , datas partes:
AB,C, habebit, fedipfe G .minimus srit. Quare nhmerum rope~

rimues, qasé minimus cum fit, babet datas parses: Quod facienduse

erat. .

N

SCHOLIVM.

QV O D fifumantur numeri I,K, L, perquos numeri D,E.F,
fum G, metiuntur; erunt numeri LK, L, date partes A,B.C,ipfius
,denominatzfcilicet 3D,E,

CumenimD,EF, ipfim A, Seeunda D..I.....
,metianturper LK,L; me- B, Tertia ) E...K.... -

tur equeunitasipfos LK, C,Quarta * F....L...

& numeriD,EF, ipfum G..

d Viciflimeigo metictur
eque unitasipfos D.E.F,& numeri LK, L,ipfum G,2qui; atque
co unitasipforum D,EF, eadem pars erit,qua numeni LK ,L , i«
us G. Cum ergo unitas fit parsipforum p,E,F, ab ipfis denomi-
2; erunt & LK,L, ipfius G,partes denominate 3 D,E,F. :
EX his autem fequitur,minimum numerum , quem quotlibee
meri metiuntur,effe minimuom habentem partesa numeris me-
tibus denominatas. Oftenfum enim eft.numerumG,quem mi»
wum mctiuntur D,EF, minimum effe,qui habeat partes A, 3,C,
finodi funt LK, L, dmetientibus numeris D, E,F» denomina-

.
esasrvee

d IVS-IO’JV ‘

4.2 vero,ut Campasusait,fiinventus misimus numerus da- .

. €s : tas
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tas partes habens, duplicetur,triplicetur,&c.habebitur fecundus nu-
merus poft minimum,tertius,quartus, &c. cafdem partes conti-
nens. lnvento enim G,minimo,quihabcatpartes A, B,C, denomi-
natas aD,EF, fitillius duplus,numerus H; triplus vero I, &c. Di-

. coH,eflefecundum numerum,quieafdem partesA,B,C,3 numeris

'

2 n‘. pro-
nun.

© b3 fe-
prim.,

I8

-’C4-0-'fl .

dz3.pro.

eqofept.

f13.pr0- -

nun,

D,EF,denominatas habea,& I tertium,&c. itaut neque inter G,
minimum,& ejus duplum H,neque inter H,duplum,& I, triplum,

"&e. cadat alius numerus habens cafdem partes,fed ipfifoliHJ, 8¢

czteri multiplices.ipfius G,dictas partes contineant. Quod enim H,

" & L& partes A,B,C,habeant, denominatas failiceta D, E,F ,ita o~

‘ ftendemus.Quo-
Govrervingnas A,D.. niamDJE,F me-
H.....ocivvivviiiii oo, BLE .. tiunturipum G,
I..ciiiiiaiiiiiiiiia. GF.... per conftrufio-
K -owmmmme e M=-i=-L ner1; & G, ipfos

H,I, &rchquos

L T Poroes -a multiplices 1pfi-

usG; a metictur quoque D,E,F, cofdem H,L& reliquos multipli-
ces ipfius G. & Qugre K1, & reliqui numeri ipfius G, multiplices,
partes habebunt a merientibus numeris D,E>F,denominatas, qua-
lesponuntur partes 4.B,C. - :

QVOD autem H,duplusipfios G, minimi, fit fecundus eas par-
tes habens,hoc modo demonttrabimus.Si Hynon eft fecundus , fie
fi fieri poteft,alins KL.ipfo prior,qui nimitum mojor fit, quam G,
minimus,& minor,quam H,duplus ipfius G. Detralto autem G.ex
K. L, relinquatur M L.ip{o G,minor. Quoniam igitur K L, partes
habet A,B,C ;¢ metienturipfum numen D,E F,a partibus illis de-
nominati; Ac propterca & G,minimus,quem D;E, F, metiuntur,
metictur per coroll. propof. 38, hujuslib.eundem K L ¢ Metitur
autem & G,ablatum K M, fibi 2qualem. 4 Igitur & reliquum ML,
metictur,major minorem. Quod et abfurdum. Non ergo alius nu-
merus inter G, & H,cadens partes habet A.B,C; Acproinde H, fe.
¢undus eft hujufmodi partes habens. .

NON aliter oftendemns aumerum Ltriplumipfius G, effc terti-
tm di@as parteshabentem.  Si gnim non oft sertius, fir alius, fi fi-
eri poteft, videlicet N O, ipfo prior, qui videlicet major fir, quam H,
duplus,minor vero quam Leriplus. DetrattoautemH , duplo ex
N O.relinquatur P O,minor ipfo G. Quiaigitur N O, partes habet
A,B,C,e metienturipfumnumeri D,E,F, 3 partibusillis denomina-
t1. Atqueidcirco & G,minimus,quemD,E,F, mctiuntur, cundem

- N Oper coroll. propof.38. hujus lib. metictar : Metiturautem &

G,ipfum N P,ablatum ipfi H,duplo 2xqualem. fIgitur & reliquum
PO.1dem G, metictur, minorem major.  Quod eft abfurdum,
Non ergo alius numerusinter H,& I, cadens partes habet AAB.. C,

atass
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datast Ac propterea Leertiuseft ilfas partes habens. Eademg; rati-
onequadruplus ipfius G,quartuserit : & quintuplus,quintus, &e.

HVC quoque referri poteftfequens problema,
NVMERVM reperire, qui minimus cum it, habeat
dataspartes,hac lege,ut qualibet pars fubfequentem par-
tem contineat. S RN o
SINT datz partes A,B,C:inveniendusd; fitnumerus minimus, « -
quicashabear hoc ordine,ut pars &,contincat partemB , & parsB, -
paeemC.  Sinta partibus A,B,C,numeri denominati DJE, F ¢ Fi- .
atqueG, ex E,in F : ItemH,ex Duin G. Dico H, cffe minimu» ~-
merum, qui quaritur. : '
Quodenim habeat da-  A,Secunda. B, Tertia. C, Qx‘art:
taspartesordinepradi- D .. E... Foo
o, facile demonfira- G....viviveiy™ -7
weNamcum exD.in - H, .oohuieuivines
GhatH:erit G, tottes -~ - Vhitas
inH, quoties unitas- in ‘
D : Eft autem unitas
pars ipfius D, denomi
nataabipfo D, \Igitut L-remveomme.
&G.pars cft ipfius H, 50 _ -
abecodem D ; denomi- . ’

I--T' —————— .

K ——————— - .

- nata: Arque adeo H;habet partem A, nimirum numerim G,3 D,

denominatam, Deinde quiaexEjinF,fit G ; erit eadem ratione F,
parsipfius G,denominata abE : Atque adco Asparsipfius H,nimi-
rumnumerus G,habet partem B,nimirum numerumF,abE, denos

Jminatam. Denigue cum F,habeat unitatem », tanquam partem ab

ipfoF,denominatam, perfpicuum eft B,pastem ipfins G,partis , ni~ -
mirum numerum F,habere quoque partem C.ab F-denominatam, -
nimirum unitatem. Qnare numerus inventus H,partemhabet A §

& pars A,partem B¢ & pars B,fartem C. Quod auten H, fitmini-
muscas partes hoc ordine continens,hacrationeoftendetur. Si -
nim non eft minimus, habeatminor numerus L ficri poreft, caldé
partes eodem erdine.itaut Kifitipfius Lpars A,a numero D,deno-

f—

. minata; & L.ipfius K,pars B,ab E,denominata,& M.ipfius L, pars
C,abF.denominata.Quia igitur K,pars eftipfins1,3D,desomina-

ta: eritK, toties in Lquotics unitas in D 32 Atqueadeo exDiin K axs defi
fiet]. Eadem rationeex Ein L,fiet K: & L,exF,in M. Iraque cum 15. defim.
Diipfos G:& K, multiplicansfaciat H.& I : b erit:ut H, ad LitaGead

‘K. Eadem rationescum exE»inF,& L. fiant G.& K : erit-utG, ad b 17. feps.

K.itaF,ad L. EtcumexF, in unitatem, & M.fiantF.& L ierit,ut F,
adL,itaunitas ad M. Quoniam igiturcftut H, ,

adLit3 GyadK: & ut G,adKsitaFadL: & ut H G. F. Vnitas.
FadL, ita unitas ad M : Erit perkemma I, K. L. M.

. ) . pro_.
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. propof 14. hujuslib. ut H,ad 1 , ita unita®
H. G. F. Vnitas. ad M:Ponitur autem H, numerus nume~
I. K LM rol,major. Vnitas igitur major quoque e—
ricnumero M,pars toto. Quod cft abfur—
dum. Non ergo alius numerus minor,quam H,habet gattcs AsBy
C,ordice predi@to.fedipfe H,minimuseft. Quodeftpropofirig..-
SI verd plures fuerint partes,quam tres,eadem prorfus eft viate-
nendaac demonftratio; Vefi numeriz,3,4.5. 6. fintdenominatores
partium,fichit30. €X 5. in 6.& 120. €X 4, in 30. & 360. €x3. in 120.
& tandem 720. €x2.in360. Nam numerys 720.habebitpartemy
aa.denominaram $ & hxcaliam 3 4. & hxcaliam 1 5.& hacdeni -
que partem i 6. denominatam,ut manifeftum eft. oo
VOD finumerumH.inventum duplicemus,eriplicemus, &c.
habebimus alios numeros, videlicet {ecunduin, tertium ,quartum,
&c. qui cafdem partes codem ordine habeant,duplicatas tamen,ve}
triplicatas,&c. Nam G duplicatus , vel triplicatus, &¢. dimidiata-
pars crit, ipfius H.duplicatizvel criplicati,&c. quemadmo- . - -
dum & G,ipfius H,Eademque eft rauio
de caeteris partibus.

FINIS ELEMENT I'SEPTIML -

'

| o
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THEOR.1. PROPOS. 1.
S1 fuerint quotcunque numeti deinceps proportio-
nales,exeremi verd iplorum primi inter fe fuerint ; ipfi
minimi funtomniom eandem cum cis rationem haben-

tinm. Si enim non funt minimi,erunt aliiipfis
¢ minores,in eadem proportione. Sint ergo ipfis
G minoresin eadem ratione EF,G,H, f§ fieripo-
teff. Quoniam igitur quotcunque numeri
funt A, B, C, D, ¢ aliiil-

lis aguales multitudsneE, A, ,..v... E---
P;Ggﬂ,qﬂbiﬂifumuﬂmn Bouuoosesonse Foeann
€% in eadem rationeaerit, '
G=eTrnne .

C srsenctecisren

ex equalitatesnt A,4dD, . .
jta E.‘dﬂ: bSunt autem D sssssreisessssssse H=ommwe==as
A, D,infuaproportions minimi,quod inter [ primi effe ponantur,

a4.fo.

¢ igiswrtam Aipfum E,quam D,ipfum H,aqué metistur , major mi- baz.fep.
norem. Quod st abfurduns, Non ergonumeriminoresipfis A, ‘B, C, C21.fepy

D fisnt in eadem cum tisratione fedipfimet minimifunts Ac propte-
rea,fi fuerint quotcunque numeridsinceps propersionales,Coe. Quod
erat demonfirandnm,
. SCHOLIVM.
PERSPICVVM autem cft ¢x demonfiratione, nunicros -A,B,
~ C Py
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Acyes E---.  C,D,cfleminimosin continitd-
‘B Fowo. tione fuarum proporticnum, fi

Tererrr ‘extremiA , &D, interfeprimi
‘Coesensse G —~——s fint,five A,B,C,D, fint continud
D.veeevoses H =man-oproportionales, ut vult Eucli-
v des,five non. Vthoc exemplum
oftendit, in qup proportiones omnes diverfe funt,quemadmo.
dum in fuperiori cademfemper pfoportio reperitur.

PROBL.% . PROPOS. 1.

NVMEROS reperiredeincepsproportionales mini=
mos,quotcunquejufferit quifpiam,in dataratione.”

SINT miniminumeri daterationis A,¢p B, oporteatque inveni=
reprimum tres nwmeros minimosin propartiene data A.ad B, Mul-
tiplicans A, [eipfum , & numerum B.faciat C, ¢ D. Deinde Bymul-
tiplicans feipfum fasiat E. Dico C,D,E, effs tres minimos in propor—
tione A,adB.  Quodenim proportionales fint in data preporsione

' e AadB, hoceft.fit us A,ad By
A.. B... .. #4C,adD: ¢r D,adE , [i¢
C...D...... Ecevvvnves offendemus. CumexA , in

. F, 8 G,12. H,18. I, 27 A,chB,fant C.(pD ¢ averit
K,26.L,24.M,36. N,54.°0,81. %t A,ad"B,itaC,ad D. Rur-

ary feptim fers cumex Bind, (B, fiant

b1y.fep.
c24.f-
ptim,
dzg.fepe.
cr. 08,

fis.fep. -

824/

D65 Etb erit quogue,ut A,4dB,ita D, ad E. Quare propersiona-
lesfunt C,D,E. continut in proportione data U,adB, Quod vere in
eadem rationqﬁm minimi,ita demonftrabitur. Quoniam extrem;
C, & E.procreatifunt ex 4,6 Binfeipfoss c funt autemA.s B, in.
sar fe primiguod msinimi fint in fua proportione :d Erunt¢n C, E
exeremisinver feprimi. ¢ Quare C,D,Esminimifunt in ratione xy
Ad 8.

IAM verbex A,in tresinventos C,D,E fiant F,G.H,thex B ; in
sltimum E.fiat I, Dico quatuor numeres ¥, G, H, Eminimos effe
sneadem racione data A,ad B,  Quod enim proportionales fint in
ratione A,adB,ita demonfirabimus. Quoniam A,multiplicans i<
pfos C.D.E, fecit ¥.G H, habebunt , ex iis.qua ad propef18. lib. 7. o.
Leendimus ,nomeri F, G.H, eafdem proportiones , guns C.D,E , hoc
eftsquam habet A,adB.  Rurfus quia A, B,ipfum E, multipli=
cantes,fecerunt H,cp 1 , feritquoquent A , adB.ita Hsadl.
SuntigiurY. G, H, I, continut proportionalesindataproportione

A,adB.  Quod autemin dataratione minimifint, ita perfbicunm

Jfier. g8 Quoniam A, ¢ B, minimiinfua praportione , funt inter
[eprimi; fadlique funt C; ¢ Erex Asth B, infeipfos: ltem procre~
#sifunt Fye Lex A,0,n C, E:nimirumF, ex A , 1C, ¢plexB,
- ‘ ink
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$nE,atriint ¢ F,Lextremi, inter feprimi. b QuareF,G,H,Linfus ‘
propersione:quaeft A,ad 8,minimi " azefap.

r q 2Ad B, minimi funt, brod
NON aliser,fs ex A,in quatuor inventosF,G.H,Lfant K,L,M, = """
N, ¢ ex B, inubtimam1.fiat O : evunt KL, M, N.O, guinguenume=
riminimiindatarations A,adB : Eademque ratione inveniemus
fex.feprem,oo,¢nc. Quare nismeros vepersmus deinceps proporsios
wales minimos,Goc, Quodfaciendum erat. '

SCHOLIVMI1
EODEM mode quatuor numeri minimi proportionales pro-

"ducentur ex multiplicatione B.in tresinventos E.D,C, & ex multis

plicatione Asin CgFiant enim LH.G: exBinE.D,C: &F.ex A, in

C. Quo perafto, Mumeri F,Gscandem rationem habebunt quam

A.B:quod A.B,mulriplicantes Cipfos F.Gifecerint: Item & G,H» S18./ép-

Lex iis,quaad propof18. hujuslib. demonftravimus, in cadem e«

runtrationcinquaG.D.E;hocefbin qua AB:qued B » multipli-

cans C.D.E.ipfos Gy R, fecetit. Sunt ergoF,G,H.1:in cadem rati-

ane,in qua A;B. Quodverd minimi fint.oftendetur,utprius,
NON liter fi ex B:in quatuorinventos L H,G.F » fiant O,N,M,L,

Scex AsinF, fiat K s eruntK,

L,MN,O, quinque numeri A.. B

minimiindata ratione A,ad C...D...... E........

B. Eademqucratione inveni- F,8.G.12. H18.1 27.

emus fexfeptem, ofto, &e. K.16.L,24.M,36. .N,;540,81,

Iraque five A, multiplicetur - ‘ ,

in omnes inventos,& Biin ultimum : five B.in omnes inventos, &

A inprimum sproducentur femper plures numeri in cadem ratio-

ne data Aad Bminimi. Demonftravit enim Euclides, quatnor F,

G HL1, produci ex A,in C.D,E.& ex B,inE: Nos autem cofdem o-

ftendimus procreari ex Bin E.D,C.& ex Asin C. )

COROLLARIVMI, \

HINC fit, i tres numeri mipimi fint continut-proportionales , extre-
thos quadratoseffe: fi autem quatuorfuerint, cubos. Nam trium mini-
miorum C.D,E, extremi C,& E,fadti funtex A, & B,in feipfos , ideoque
zqualiter funr'zquales. Quarcex definitione 18. quadrati funt, Eodem
modon,cnm quatuorminimorum F,G,H,1, extremi F, & I , genitifintex

. A3 &B,lateribusin C, & E,quadratos ipforum A,& B, hoc eft , tamnu-

merus F,ex mutuamultiplicarionctrium numerorum zqualium A A,A,
uam numerusl, exmultiplicatione mutua trium numerorum zquali-
um B, B,B, fit procreatus,ac propterca utesque fit zqualiter zqualis zqua-
litex:ipfi ex defiu. 19. cubi exunt, ‘
SIC etiam,fifucrint guinque numeri minimi proportionales conti-
nud ; erunt ¢xtremi aorum quadratiquadratorum:: Et fic fifuerint plu-

i¢s , crunt eorum ¢xtremi, numeri alis {ub aliis denominationibus,
quz
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quein Algebrafolentexplicari : 'Hze autem omnjamanifeftafunt ex
. multiplicatienibus, quibus numeri proportianales, iuxta hanc propof.
procreantar. . . \ . :
. NEQUVE vero dicere quis poterit, corollarium hoc verum qui-
dem effein tribus,quatuorve numeris minimiscontinud proporti-
_onalibusinventisarte in haepropof tradita, nonautem in quibuf-
vis tribus;quatuorve numeris minimis continué proportionalibus
utcunque propofitis: Dicere,inquam,nemo hoc poterit, quia dati
quilibet tres numeri, vel quatuor minimicontinué proportionales
zquales prorfus funt iis,qui per hancpropof. inveniuntur. Sienim
illi dati minores effent inventis,non eflent inventi,minimi,quod eft
cotra hane propof.Si vero dati majores effent inventis, nd effent illi
‘ dati,minimi,quod ¢ft ctrahypothefin.
A.--B---- C-ee=  Quodclarifhme ig fiet perfpicuum.
D,2. E,3. Datifinttres numeri A,B,C , minimi
¥,4.G,6. Higs continug propostionales : fumptifque
' ~ duobus minimisD, E, in proportione
A,ad B,vel B,ad C,ex{cholio propof 3s.lib 7. inveniantur per hanc
propof. exhis duobus minimis D,E,tresminimiF, G, H, in cadem
proportione. Dicotres A,B, C,daros atribus inventis F, GH, non
differre. Nam neceffario A, ipfi F,aqualis erit} atqueitacum fit, ut
A,adB,itaF,ad G.erit quoque permutando,ut A,adF,itaB,ad G; ac
proinde fi A,zqualis eft ipfi Ferit & B,ipfi G, xqualis : Eademque
ratione oftendemus C,zqualemefleipfi H : ideoquetres 4,B,C,
tiibus F,G, H, finguli {ingulis,2quales crunt. . Eademque ratio cft
dequatuor,aut pluribus. Quod fi 4,dicatur minorquam Foften-
_ demus eodem argumento & B,C,minores éfle,quam G, H. Quare
F,G,H,miniminonfunt,quod eft abfurdum,& contrahancpropof.
Si vesa Asconcedatur major,quam F: crunt codem argumento &
B C,majores,quam G, H, atqueidcirco AB, C , miniminon fust,
- quodeftcontra hypothefin, Cumergo A,minornon fit, aut ma..
jor,quam F:aqualisomnino crit,ideoque ut oftenfum cft.& 3 C,»
ipfis G, H:equales erunt. Quod cft propofitum.
: COROLLARIVM.IL
P ER SPICVV M quoque cft,extremosnumeros proportionalium
quotcungue fecgndum hanc propofitionem inventorum in data ratione
minimorum,intér feprimosefie. Quod quidem facile oftendemus ex
muitiplicationibus, quibus eri proportionales producuntur, &ex
propof:29.1ib.7. qvemadmodumid demonftratum fuit de numeris-ex+
weinis C,E,&F, 1,8¢. o ,
COROLLARIVM. IIL
CONSTAT ctiam,duos numeros minimos iri data ratione , metiri
omnes medios quetcunque minimorum in eadem ratione: quisfcilicet
psoducunturex illorum mulsiplicationein alios quofdam numeros, ut
in dato cxemplo D,medins producitur ex A,in B ; & G, H,mediiexA,in

D,&E,velex B,in €,& D : item L,M,N, mediicx A, in G, H,1 , velex
B,in F;

v -

—_— e
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. B,in¥,G,H, utex demonitratione Euclidis,& ¢3,quamin $choliotradi~

dimus,apparet. . ‘
' SCHoLIVMIL
Quoniam vero tam numeri A,C,F,K,quam B,E, 1,0, ex con.
ftruétione,continue proportionales funt , abunitate,quod illorum
quidem proportiones a numéro A,horuth verda B , denominen+
tur,ut clarius demonftrabitui propolg. hujus Iib. fit ut extremi nu-
meri quotcunque minimoruin continue proportionalium fiat ul-
timi totcontinue proportionalium ab unitate, quorum proportio-
nes Aminimis numeris datz rationis denomnantur,quot funt pros
pofiti rinini continue proportionalcs. Ita enim in fuperioriexem-
'plo vides C,& E,extremos numeros trium numerorum continue.
proportiorfalium in proportionc A,ad B,cfle ultimos trium nume- -
rorum continue proportionalium ab unitate,quorum proportio-
n¢s denominantur ab A,& B, AtveroF,& I , extremos quatuor
continue proportionalium, efle ultimos quatuor numerorum ab
unitate continue proportionalium,&c. Quamobrem fi quis optet
invenite quotcunqueé integros numeros minimes in data ratione
nonmuitiplici (in multiplici enim res facilis ef.quippe qua ab uni-
tate incipiat) continue propértionales; id facile hacvia' confeque-
tur.Inventis duobus minimis eumeris in data ratione.fumantur ab
" unirate tot numeri continiie proportionales io proportione , cujus
denominator fitminor illorum , quot numeri minimiinveniendi
* proponuntur. Nam ultimus illorumab unitate continue propor-
tionalium erit primus continug proportionaliuth invenien.

dorum , qui i per denominatoremn datz.proportionis muls

. tiplicetur’, habebitur fecundus 4 & i hic rurfum pér deno-
minaterem eundem multiplicetur, gignetur tertius , & fi¢ dein-

. . ceps. Vifi quisdefideret aéto. minimos numeros in proportione

fefquialtera ; Inventis minimis duobus numeris 3. & 2.in fefquials
. tera yroportiouc,fumcnda eruntofto numeri ab unitate continue
. proportienales inpropostione dupla, qua denomiaturd 2. hoe
modot.2 4.8.16.32.64.128. Nam horum ukimus 128,  erit pri-

. musoéte numerorum mveniendorum , qui minimi fint in pro- -

portione3.ad 2. uthicpatet 128, 192, 282. 432. 648.972.1458.
2187. fimajores numeri ad minores referantur. Eademque de res
hiquis eftratio, : ' .
. Boetius autem, & alii regulam hancita explicant, ut & nos s,
1ib. intractatione proportionuin declaravimus , ponantur tot nu«
mei continue ab unitace multiplices fecundum denominatiohem
partis aliquotz,cujusin data proportione fit mentio, quot nume-
ros continue proportionales oporeet invenirein data propottione.
- Nam ultimus sumhctuserit primusinveniendorum, Vvin dato ex«

«emplo,quia defidcrantur 8. numeri minimiin proportione fefqui-,

. altera fumendifunt oo nurticriab u;iratc dupli, ut prius, qui nie

mirum

I

I3
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mirii denominantur 2 denominatore partis fecunde , feu dimidids
cuj® mentid fitin proport. fefquialtera,hoc eft,d 6. Quod fi oplen
tur quinque numeri minimi in proportione fefquiquinta , fumendi
erunt quing; numeri ab unitate quintupli: uthic 1, 5. 25.125. 626,
Nam 625. cft primus quing; numcrorum in proportione fefqui-
quinta,ut hicapparet 625. 750. 900.1080. 1296. dtqueitade cates
5is. Porro hacarte non poflunt inveniri(quod nimirum videri pof
fit) plures numericontinue proportionales, quam propofiti funt.
Nequeenim poft 1296. in ultimo exemplo alius numerus invenie.
tur,qui habeatad 1296. proportionem fefquiquintam; ficut neque
in priori exemplo poft 1287 . alius poteft reperiri,quiad 2187. pro-
portionem fefquialteram habiat. Ratio antem hujus reieft , qufod
extremi hac arteinventi fintinter {¢ primi,utex demonftrationeli-
quet. Hinceniin fit,utultimus non poffic efle ad alium quempi-
am numerum, ut primus ad fecundum, veluti propof. 17. lib. de-
montrabitur, ’ ,

PROBL. 2. PROPOS. 3y

" Sifint quotcunque numeri deinceps proportionales
minimi omnium eandem cum cis rationem habentiums

Sintnumeri A, B,C,D , minimsi deinceps proportionales. Dico
extremos A, ¢ D,inter [e primos effe. Lnveniantur enim duo E,F,

minimi in ratione A,ad B.'pel B.ad C,vel C,ad D. Deindejuxta

viam precedentis problematis  tres
A 8,B.12.C18. D, 29. minimi G, H1,ineademratione , ne¢

E, 2. F,3. nonguaruorK,L, M, N, ¢b fic deine
G, 4. H.&. Ig. reps, donec multitndo K,L.M,N, equav

Ki8. Lz M,18. N,a7. lis fit multitndini A,B.C,D. Quoniam
igitur A,B:C.D , minimi funt inua

| proportione , ¢ 1n eadem quoque propoitione minimifumpti funt

K,L, M,N,illis muliitudine equales y erunt finguli fizgulis aqua.
los, ne minores manimis dentus in eadem proportione, nimirum A,
irfik. o D,ipfi N. 1d quod nos Geometrice demonfivavimus ad
finem coroll . fuperioris propof, Sunt autem per coroll. 2. progof pra-
cedentis K, ¢ Nsinter feprimi, Primi ergo guoguefunt A, ¢ Ds
Quocirca, fi fint quotcunqgue numerideinzeps proportionales mini
35 ommism eandens cum eis:toc. Quod evat oftendendnm,
SCHOLIVM,

Hac prapofitio intell gédacft de numeris minimis continue pros
portionalibus,ur ex ¢jus demonfiratione, & verbis Euclidis appas
were potett,Nami.4,B,C,D, non ¢flent proportionales continue,

: inve-

’ .
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3,veniri non poffent,ex pracedenti problemate,K,L.M; N, totius
iminimi in éadem proportioné. Imo fi diverfe fint proportiones;
dabuntur aliquando minimi numeri deinceps proportibnal‘cs,hoc
eft,continuati in fuis proportionibus diverfi§ , quorum extremd
non funtinter ¢ primi. Suntenim hinumeri .10, 13.12. minimiin
‘continnatione fudrum proportionim,cum tanen extremi 6.8 18.
,compofitifintinter fe. Itaque hoc theorema primi cft converfum,
quoad nuineros centinue proportionales. Etenim numeri quot-
xunque continue proportionales,quorum extremi inter fe funt pri-
mi,minimi fittinfua proportione;ut conftat exr, theor.Et vicifim
Bumeriextremi quotcunque ninimorum continue proportionali«

* um,inter {c primifunt,veluti hic demonftratum eft. At vero pri-

wum theorema,prout fpe&at,ad numeros non continug proporti=
onales,converti nequit, Nam licetnumeri quotcunque non conti-
nue proportionales,quorum extrémi funtinter fe primi , minimi
fintin continuatione fuarum proportionum,ut ¢x fcholio propof.
hujuslib. liquet; Tamen non femper & contrario, numeri extremi
quotcunque minimorum non continue proportionalium 5 inter
fe primi funt > ut manifeftum et in exemplo nuper prolato 6. 10.23.
18. ‘ :
. PROBL.z  PROPOS. 4

Rationibus datis quotcunque in minimis ntimetts,

reperire numeras deinceps minimos in datis raties

. nibus.

Sint primun Aats diss rationés in minimis ndimeris A ,ad B,
25 C, ad D; oporreasghie invenire tres nameros minimos deinceps
propoitionales,ir datis proportionibus, a 1nvento numero E , mi-
nimo, gaem metianturB, ¢ C, fectindns i5 tevéiies | guties B,
Spfiurmn K,metitur, toties A, metiatur ipfum ¥;e5 quoties C, éundem
E,totiesipfam G s métiatuy D.  Dico ¥, E, G, minimes effe in pro-

portionibiis dasis. Quodenins dvraceps datds profortiones habeans;

$raoftendemus. Quoniam y

A, 5B, aquemesiintur As. 8,5,C, 4. D.i.

SpfosF, ¢nE, hoc eff ', per H,4.F.24.F, 20 G, i5.

eundem numerum ; meti- Jorieii K cioii]L cmnes
anturper H. Guo pofito,b : ' '

A, ¢o B, manltiplicansesipfum H , produzent ¥, ¢ By ¢ Quiré erit,ut
A,adB ,itaF,ad E. Eademrasione, ciin C, ¢5 D, agne metinntuf
$pfos E, ¢ G seritur C, ad D, ita E,ad G. IgiswrF,E,G, dsinceps
proportionales funt invationibus A, adB, ¢ C, 4dD. Quod an-
rem minimifint > fic masifeftum erit.  Sihon funt minins, érint
aliquiills minores, fingutes fingali, in vifdein vationibws ¢ fini,
Fifieriposeft, L L. Quin ‘igiti('rfA s ¢ By minimi funt in [ia

o B " pres

in

A38/aph
i -
by ,{ig‘
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‘ proporeione : a ipfi aqu metientu
A,6.,85.C, 4. Diz.  IcnK, neadem proyortione exiften-
H,4. F,24.E: 20.G, 15, tes,nimirumB, ipfum K-, confequens
acemeKonmmeLowe~  confequentem. Eademque ratione C,
& D, aque metienturX , ¢ L. , nimi-
rum C, ipfum K, antecedensantecedentem. Quare cum B, ¢ C,
ipfum K, metiantur,b metietur eundemX , numerss E, minimms,
quem B,¢p C,metiuntstr, minorem major.  Quod eff abfurdum.
Non evunt igitur aliinumeriminoresiyfis ¥,E,G, in rationibsus A,
adB, ¢ C,adD; Acproptereaipfs, F.E.G, minimi [unt in datis rati-

onibus. .

Sint deinde datatresrationesin numerisminimis A, 4dB, C,ad
D: ¢ E, ad F sinveniendig, fint quarsor minimi deinceps propora
tionatesindatis rationibus. < Invento ruyfum numero G, msnimo,

wem metiantur B, fecundus ¢ C ,terriss : griotiesB , ipfum G, .
9 9 P,

mssitur, toties metiatuy A, ihfum H: @ quoties C,ipfum G , “soties
D, ipfum Lmetiatur. Quibws peraciusaut E,ipfum 1, metitur ,aut
now. Mbstiatur primum ;> quoties E , ipfum I metitnr,
‘ toties ¥, metiattir ipfum K:Dico
A,6.B,5.C.4.D,3. E, 5. F,7. H.G.LK, minimis effe in datic
H24. Gi20.1,15. K, 21, vationibus. Quod énim fint in
Le=o= Me-m= Nese=Q=-n=-" datis rationibus deinceps pro-
v , portionales,conflat. Cumenim
A, B ipfos H,e5-G, eque metiantuy s erit utprius , qtemadmo-
dum A,adBita H,adG. Eademratione erit,ut C,ad D,itaG ,ad
I:¢put E,ad Fital adK; quod 1am C, 05 D, itfosG, &b I, quam
'E,¢h Fipfos 1, ¢ K, metipntur aque. IgiturH, G,1, K , deinceps
propar:iomzlu (#nt iz datis vationibws. Quod antem [int menimi,
Jic oftendemus:  Sinmon [unt minimi, fintin eifdem rationibus mi-
poresipfis, finguli fingulis, fifieripotef, L, M,N,0. Quiaigitur A,
& B, minimifum in fuaproportionc; d ipff metientur ague L,¢5 M,
eandem habentesrationenm, nimirum 8, confequens confequentem
M. Eodems modo C,¢0 D, aque metienttir M,¢o Nnimirtum C, ane
tecedens antecedentem M. Quocivea cam B,¢o Cyipfum M,metian-
turs emetietureundem M, o numerss Gominimus , quem B , cbe
Cimatiuntur,minorem major, Quodeft sbfurdum. Non ergoerunt
alii numeri deinceps proportionales in rationsbus datis minores
ipfis B,G,bK s AcproindeH, Gy 1,K,indatisrarienibus minimi
unt. . o
4 Sed jam E, non metiaturipfim 1. §. Invento ergonumeroX, mi-
nimo, quem E,th L. meriantur: quotiss L ipfumK , metitur ,toti
es quogue G ,ipfum L: ¢» Hiipfum M, metiatur: ¢ quoties E,me-
-2itur K ,toties metiatur V.ipfum N. Dico M,L,I(I,N,e_[ﬁ»min"mo, in
proporsionibus datic. Cumenim H,G.LipJos M\L.K, cquem tian-

r
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" Q:cquod B-F,in [uaproporiione yinitii aque mesiansur QR ejuf-
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sur i avit 4t fupra, guemadmodum H,a4d G.ita M, 4d Lo utG>.
adlital,adls:Ef autemeadem ratione, us H,a4d G,ita A, ad B! '
¢ 4t G,ad 1,ita C,ad D,quod ¢» ABipfos H,G: 5 C.D »ipfos G,
I, metiantur aque. IgiturutA, .
adBitaM, adl..¢o>usCad D, A,0.B,5.C.4.D,s.E2 F,7.
itaX,8dK. Atquent Ead F.ita H,24 G.z0.115.
gquoqueefK,.adN,cumE, F,e- M,48.1,40.K,20.N,,105.

- queipfosK,N, metiantur. Suns O --.-- Po==- Q=== Re==="

-ergoM LK, N, deinceps pro-
portionalesin datisvationibus. Dico ¢ minimos eos effz en eifdem
rationibus. Sinamg,nonfuntminimi,dentur ipfis minores in ra-
Sionibus eifdem O,P,QLR. fi fieviporeft. Quoniamergo A,B , infus
proportione minimifunt,airfifigue metientur O,P, ineadem ratio-
neexiftentes,nimirum B, confequens confequentem P, Eodem args.

azLfép

* mento C,D,ijfos P, Q. metientur eque,videlices antecedens C , an-

tacedentem P: Atgue adeo cum B,cp CipfumP ,metiansur,b metie-

tur quoque G minimeus,quem metiunsur 8 ¢n C, eundem P. Quia b3y fe.
vereoftenfum el effeur G,adl.ita Lad K.hocefs.sta P, ad Q. erit ptim.
permutandout G,ad P,ital,ad Q. Argue idcirco, cum messatur -
G.ipfum P, metietur g §,ipjim Q_Metstur autem (»E , eundem
dem rarionis , niimtrum antecedsnsE, antecedentem Q__Ergo cum S 12.feps.
metiancnr LEp 5 Q: dmeticsur etiam K ,quem minsmum meti-
sentur 1, E, ci1ism Q major minorem Quodeft abfurdum. Non d 37'["
dabnatiorercoalis numeri deinceps proporisonales in datis yasions- PHm-
bues imaores quam MLX,N; propssreaqueipfs MiLK, N, minimj

June. g N ; ' .

Quad i quatsior rationes data fuering : inveniends prius erunt

numers deinceps proportionalesin tribus priovibus rationibus 3 de-

inde cuin quartapofferiori agendsm ,ut nnper cum tevtia proporsi-
onedata Veluti;f quarta proporsio dasa fit in numeris minimi
S.adT: inventenmus )

préimum MyL K, N, 4,6. B»5.C,4.Ds3, E.2. F.7.5,3. T.2.
minimosdeinceps pro.  M.48.L,50.K,30. Notos. O,70. S :
portionales in triosis ’ '

proporisonsbus A, adB vC,adD: ¢ Evad F. Deinde fi S, ipfum N,
‘metiatur,aceipiemss O,quem Tsotiesmetiatur.quoties S, ipfum N,
-metittr. Nam ME,K,N,O,eruns deinceps proportionalssindatic
rationsbus mi. : : .

nimi, Si vera A,6.B,5.C,4.D,3. E.2.F,7. 5,9, T2,

S ipfum N,non "Ms48.L,40.K,30. N,ios. s
metiatur,efu-  0,144.Q 120. P,go. 0,315. ¥, 70. €35/
memus O ,qué o B - '

~

f3 ‘ S,
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¢ 'S, ¢ N, minsmum
A,68,5.C,4.D,3.E,2. F.7.8,9. T;2. metiantur. E quo-
M,48.1L,40.K,30. N,105. ties N, ipfum O,
Riig4.8:120. Pigo. 0,315, V70, metitur.toties me-

tiatur X , xpﬁml
P, & Lipfum Q¢ M, ipfum R; qume: vero S , exxndens ©, me-
titur ,toties T, ipftamn , V. metiatur His enim pera&u » erunt R Q Py
0.V, deincepsproportionales minimi in rationibus A, ad B;C, ad D;
E,adF, ¢ S,4dT. Quaomniaeo argumento, quo prius sdemon-
Brabimus. Eodem modo operabimur, fi S quingue , vel plures ratio-
nes date fint snminimis numeris. Itague yationibuc datis quos-
€unqYein mivipiis numerisigie. ngd famndum erat,

sC HQL.I\ZM.

Si omnes rationes,vetaliqugdate fucrintin numeris nd minimis,
sbfolvemus nihilominas problemapropofitum ;  fed pruus exhi-
berda erunt rationes datz in minimis numeris , antequam ad in-
ventionem minimorum numetorum deinceps propomonahum
‘aggrediamur,ut ex demonttiatione manifcftum eft.

Differt autem hoc problema b co,quod propofitione 3s. lib. x.
demonfiratum eft,quod hic non dantur namen deinceps propor=
tionales,itaut quilibet intermedius fit cantecedens & confcqucns.
licet proportiones finediv cﬂx.qucmadmodumxbx

Porro inventis minimis numeris deinceps proportionalibus ia
datis rationibus fiii multiplicentur per quemcunque numerum ¢ .
undcm,procrtabunturalum cifdem rationibus dcmceps proper
tionales » utconftat exiis quz ad propof 18.lib. 7. demonfiravi-
mus.

THEOR.3.. PROPOS.s.
Planinumeri rationem inter {e habent ex lateribus

compofitain,

Sint dwuo numers ptamA.B,éa latera pnom quactngue C, D.;
pefterioris wero E,F. Dicoproportionem 4, an‘B,compo} tameffeex
{arexum propertionibucs , wimivum ex proporsionibus C,adE, ¢» Ds

ad F,vel exproportionibus C , 4d F,

A, 24, B, 48. . D adE;itant latera unisu fine
Gis antecedentia, 5 altexius confeqien~ «

C.4.D:6.E.3. F,16 sia ,quemadmodum propof 23. lib. 6.

: docuimus. ¥aciant D, ¢5 Esfe mutueo
wisltiplicantesnumerum G.. Quoniam igitur Dumultiplicans C,o
Eferis b 7~ f Mad G, $ 41C,#dE. Eodemgue modo , quis
~alipheans D & F, fesit G & Baevit G.adB, ut DoadF. %ﬁ“‘:’
) ’

|
|

|
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veA,G, B, funtdeinceps proportionales inpyoportionibeus latersm
C,4d E, & D, ad F. aComponitur autem proportio 4,4d B , expro- 3 37, defims
portionibus A,ad G, ¢ GadB. Eadem argoproportio 4,4d8 ,ex
proporsionibsus laterum C,ad E, ¢ D, adF, componitur.
, Eodem argumento ofiendemus proportionem A ,4d 8., compofs-
tam effe ex provoytionibus C, 4d F, ¢ D,ad E,filatera E,¢5 F, lo-
ca'inter [e permutent , fintque G, ex
mutua DESF, muliiplicatione. Ciie- A,24- B, 48. ,

2im D, multiphcansC, & ¥, faciat G,g6. _
A,pG,berit AadG,utC,adF.Si- C,4.D,6.F16.E3 b17.fep.
militer cumF,multiplicans D, ¢ E, c27.defis.

Jaciar G, ¢»B.erit G:ad B, ut D:adE. Ac proinderurfim A,G B,
" deinceps proportionalesfunt invationibss laterum C.ad F, ¢ D, ad
E.cctim exgoproportio A, adB componatur ex proportionibms A ,ad
G, 5 G.ad B,cadem ex proportionsbiu Coad F, ¢ D,ad E,compones
sur.Quareplani numeri rationem inter fe habant ex laseribus som-
pofitam. Quod dsmonfirandum era.

R THEOR. 40 PROPOS. 60 vi. ,

$ifint quotcunque numerideinceps proportionales,
primus autem fecundum non metiatur ; nequealius quit«
piam ullum metictur,

Sint continite proportionabes A, 2. C.DE, ¢ A s primsus non
-mmetiatwr B, felundum. Dico neque alium quenquam illorum sl
dum metiri, Quod enim
nsllusproximeinfequen~ A,16.B.24.C,36.D,54. E, 41,
semmetiatur , manife- F,4. G.6.H,g.
Sumefi. Nam cum fis .
st A, adBitaR, 4d C; CadD; ¢ D,ad Et A, veroipfum B, now
metiaturmequel.infum C,nequeC.ipfum D, neqtie D,spfum E,me- )
‘sjetur, Quod vero nec alius quifpiam illorum ullum mesiatur, fie dz. o,
demonftrabimus. & Sumptis tribus numeris minimis F, G ; H, in
vatione A,adB, evit ex aquo, ut Aad C, s3F, ad H. Quisvers
eftut A,ad B,itaF,ad G, nonmetitur autem A, ipfus B : neque
¥ ipfumn G ,metictur . Acpropterea ¥, non erit unitas , aling Fs
ipfum G o metiretur , cuns unitas omnem numerum. metiatur,
¢ Quarecum¥F, & H, fint inter fe primi , ¢ Fynon it unitas 5 708 ¢3.08mvé.
metiesur B, ipfum H; Atqueobid , neque A; ipfum C , mietie-
tur. Eftenim oftenfumeffle A,ad C,utF, ad H. Eadem ratio-
neoflendemus,lquod nec B, tertium afe numerum D ,necC , tertis
#mE , metiatur. Quod fi quatior numeri minimi fuman- .
turivrations A, ad B , fimilimododemonfirabimsus , negwe
! fe Ty Aguar-.

’
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7

A qhamlm D,nequeB.quartum Esmetiri. Atqueitadereliquis. S§
itaque fint quotcangue sumeri deinceps proportionales, ¢ne. Quod

* evatoftendendum.

SCHOLIVM, ' o

" . . DR T B Y N 4
$i majores numeri ad minoses referavtur; proponi poterit hae
propofitioad hun¢ modum,

' -

Sifintquotcunque numeri deinceps proportionales?
primusautcmfccundi non fit multuplex , nequealius
quifquamullius multiplexcrit. '

Sintenim continue proparticnales A,8,CD,E ;& A,primus non

" firmultiplex fecundi B, Dico neque alium quenquamallorum ul-

lius effle multiplicem.Quod enim nullius proxime infequentis mul-
tiplex fit ,conftat. Na cum fit,ut 4,ad 3,12 B,2d C; C,ad D,& Dad
E. non fitautem AipfiusB,mul~

A,81.B,54.C.36. Dy24. E, 16. -tiplex ; nequeB , ipfius C ;

neque C,ipfiusD,neque D , i-
{:ﬁus E, multiplex erit. Quod autem neque alius quifquam il.
orum ullius ﬁt.multiplcx,hoc pacto confirmabitur. Quomam D,
ipfiusE,non cft multiplex : non metictar &contrarioE , ipflum D,
pereaquzindefin.sdib. 7. feripfimus.Queniam igitur funtnume-
ri deinceps proportionales quatcunque ED,C,B, A : (Namcum
fit D,adE,ut C,ad D : B,ad C; & A,ad B: crit convertendoE ,ad D
utDad C :C,adB: & B,ad 4) Et E. primus fecundum D, non me-
titur : & neque alius quifquamillorum ullum metictur. Quare &
contrario,fi majorcs ad minores referantunneque quifquam illord
wllius erst multiplex per ea,qua in defin,s.lib.7 fcripfimus.
Sed & ex bis fequensthearema demonftrabimus.

Sifint quotcunque numeri deinceps propartionales,
primusvero fecandum metiatur ; & quicunque alius
quemlibet fequentium metietur. Si primus autem fecun-
difivmultiplex; & quicunque aliuscujushbet fequenti-
um multiplexerit,

sint deinceps propottionales quotcunque numeri A, 3, C,D;E 1
‘& primusA , fecundum B, metiatur. Dico & quemqucillorum

- quemlibet fequentium metiri, Quod enim quiliber proxime in fe-

: quentern metiatur, perfpicuum
A:3.8,6,C12.D,24.F, 48, eft. Namcumf{it,ut 4,ad B , ita

o 7 Bad€:C,adD:& D, ad E ¢ me-
tiaturautem A,ipfum B ; & B,ipfum C: & C,ipflum D; & Dipfum,

- E,metictut Quod autem quilibet illorum quemlibet fequentium

mecti-

I3 N ~
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mectiatur,némpeB,ipfos D,& E,hocmodo oftendetur. Quia Bii-
pfum C,metitur,& C.ipfum D,4 metietur quoque Boipfum D.Rur- a 11. pro-
fus guiaD,ipfum E;mctitur,b metictur quoque B, (ipfuma D, meri- n#2.
ens) cundemE. Etfic de reliquis. bir.pro.
Sed jamprimus A,multiplex it B,fecundi.Dico & quemque il- uun. -
- lorum cujuslibet fequentium multiplicemefle. Cumenim fitut A,
". adBataBad C; & C,4d D,&D.ad E ¢fit autem A ;ipfius B, multi-
plex:ent & B.ipfius C,& Cigfius D.& Diipfius E;multiplex.Quili-
betorgo cujuslibérproxime n-
fcquentis multiplexcft. Rurfus  A,48.B,24.C12. D,6.E.3.
quia D ;ipfius E, eft mulriplex; "
metietur ¢ contrario E,ipfum D : funt autem, per inverfam ratio-
nem £,D,C.B,A, continué proportionales. Igitur & quilibec illorii
quemlibetfequentium metietur.ut demonftratumett. Ac propte.
rea & contrario.i majores ad minoresreferantur,é quilibet cujuf-
que fequentium multiplex eric. . T
Conyertemus ctiam hancpropofitionem fextam , & theorema
quod primo locoinfcholie demonftravimus,hac ratione.

Si fint quotcunque numeri deinceps propartiona-
les,primusautem, vel alius quifquam nullum a fecundo
* metiatur: neque primus fecundum metietur : Et {ipri-

. thus,velalius quilquam nullius 3 fecundo fit multiplex ;
. nequeprimus fecundi multiplex erit.

Sint deinceps proportionales A,;B,C,D.E.& primus A, vel alius
quifquenullum a fecundo B,metiatur. Diconeque A, primum
metiriB,fecundum. Si enim ‘ ‘
A,primusfecundum8,dica”  A,16. B,24.. C;36.D,54. E,81.
tur metirizmetictur quoque .
per ca, qua fecundo loco inhocfcholio oftendimus , quicun-
quealius quemlibet fequentium, Quod eft ablurdum , cum neque
primus,néq;alius quifquam ullum a fecundo metiri ponatur, Non

- ergo A,ipfum B, metictur,

- 1AM vero A,primus,velalius quifquam nullius 3 fecundo 3, fi
multiplex. Diconeque 4,primum multiplicem effeB,fecundi. Si
,aamque A,primus multiplex
elle dicatur B,fecundi, multi- 4,81, B,54. C,36.D,24. E,16.
plex quoqueerit quicunque : ..
.alius cujuslibet fequentium, ex iis.qua fecundo theoremate hujiis
-fcholii demonftravimus. Quod eft abfurdum. Neque enim pri-
-mus,nequealius quifquam ullius 3 fecundo multiplex effit ponitur .
Nonigitur A,ipfius 8,multiplex crit. :
, fs The-

7’
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! THEOR.. ’. pROPOS. 7- N 1
Si fint quotcunque numeri deinceps proportionales,
primusautem extremum metiatur,is etiam metietur fe-
curdum. ' o
Sint deinceps proportionales A,B,C,D, E,¢b A, primus extre
mnm B, metiastr. Dico g A primum mesivi B, fecundum. Si enim
- Asipfum B, non dicasur
A»3-B,6.C,13. D,24.E:48, metivi a neque aliv
g guifquam ullum meti-
etur.Quare nec A,ipfum E, Quod eft abfurdum. Ponitur enim A,
metiri E. Igitur A,primus B, fecundum matietur : Atqueidcirco fi
[int quotcungue numerideinceps proporsionales:gne. Quod erat de-
monfirandum,

SCHOLIVM.
Vt theoréma qttod fecundologoin fcholio pracedentis propof.

. demonftravimus,convertamus, amplificabimus hanc propofitio-

nem hoc modo.
Si fint quotcunque numerideinceps proportionales,

primus autem,vel alius quifquam quemlibet 3 fecundo

metiatur; metietur & prunus {ccundum,  Et (i primus,
velalius quifpiam cujuslibet d {ecundo fit multiplex, pri-
mus quoque fecundi multiplex crit,
Quod eodem modo demonftrabimus.Si enim primus nen div
catur metiri fecundum, velillius effe multiplex , neque alius quit
uam ullam metictur ; vel illius mulriplex erit, ex propof.g. & 1,
theoremate {cholii praecedentis. Quod eft contra hypothefin,
THEOQR. 6. PROPOS. 8. N
Siinter duos numeros medii continua proportione
ceciderint numeri; qudt inter eos medii continua pro-
partionecadunt numeri : tot&inter alios eandem cum
illis habentes rationem medii continua prapostiane cae
dcnt. . N
Cadamy intey dwos numeros A, By medi proportionales continue
C:D: fitque us A, Ad B> ita E @A F. Dico tos medios numeros com-
tinueproportionales cadere inter E,
A,24.C,36.D,54. B, 88. > F.quos inter A, 0» B. Sumptic
G,8. Hj2.118.K, 27, enim totidem numeris G, H,1, K, mi<
E3t. L,48.M,72.F, 108, némisin ratione A, 4d C, guot funt
) numeriA,C, D, B ; erit ex aquo nt

/ intew

. #tAndB, atqueadeows Ead F,itn G,adK, b Querccnm 6,65 K,

i 25 e e omm e .
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inter feprimi fint,quippe quiex-  A.40.C, 20.Dit0. B, §.

' grems fint minimarsum numere- G,8. Hs 4. 1, 2. K, 1. a23.fpt
, 8, ac propteres sn fus pro- E,8.L, 4 M,2. F, 1. b 2z feps.

portioneminimi:b aque metie-
, t1r G ipfum E, & Koipfum F. Quotiesergo G,¢5 K. ipfos E , & F,
' smetsuntur,toties H.cn 1, dliosnu.-
, merosL, & M, f(zm'amur,im #t  A,29.C.0.D,p5,1.
L numeriG,H,I, K ,numeros E;L, G, 27. H,9.1,3. K, 1. ,

, MF, cque metiantur finguli fin- E,108,1,36. M,12.F. 4. . €9 prée
’ gulo._r.cQ«mgnurG,H,I,K,mul- nEn.

tiplicantes numerum per guem metiuntur numeros E, LM, F,ipfos
E.L,M,F, producunt : in esfdem rationibus srunt E:L M.F,in quibss
G>H,LK, 6t ad propof. 18.lib.7. demonftravimus. 4,G,H,LK, funt
continueproporsionales. Igitur ¢ E,L.M,F, continue proportionales
Jrnt s Atgue idcirco cum multitudo E,LMF, aqualis fir multitus
v dini A,C,D\B, tot cadens mediiproportionales inter E.¢ip F,quot in«
w ¥er A,cp B. Siigitur inter duosnumeros medié continua praoportions
ceciderint,ginc. Quod demonfrandum eras.
s SCHOLIVM. ‘
; . Non folum ex demonftratione conflat,totidem medios propor.
" tionalescadercinterE.& F,quot inter A.& B ; verum ctiam ¢ane
dem efle proportionem numerorum E,L,M F, quz cft numerorum
h A.C,D,B. Oftenfum enim et E,LM/F, in cadem cffe proportione,
in quaG,H,LK. Sed hicandcr_n habent,ex conftruttione, quam A,
¢ €,D,B Igitur & E,L,MF, candem habent,quam A,CD,B.
v Eadem hzc propofitio vera eft,fi exiftentibus numeris A, & B,
v, fumatur velE,vel Founitas, Item i vel 4, vel B,fuerit unitas cxiften-
tibus E.& F,riumecrus,ut in exemplis apparet. _ '
Conftatctiam ex hoetheoremate, intér numeros duple propor-
tionis,vel fuperparticularis cujufvis,veHfuperbipartientis , non pof~*
% f¢ cadere mumerum medsii proportionalem : cum enim dupla pro-
1 Fortio in minimis numerisreperiatur feer binarinm, & unitatem s
uperparticularis vero inter numeros, fola unitate differentes @ fu-
o perbipartientes depiq; inter numeros,quorum differentia eft bina-
rius fiinter duos numeros duplg proportionis vel fuperparticularis,
velfuperbipartientis,medius numerus caderet proportidnalisicade-
m  Tetquoq; per hoctheorema,numerus aliquis medius proportiona-
a lisinter binariom,& unitaté: vél inter numeros fola unitare diffe-
st gentes velexiam binario,nimirum inter numeros minimos qui cafdé
W eum illis proportiones habcnt,quod ficri nullaratione poteft.Nam
#  peg;inter binarium & unitatemyneq, inter duos numeros fola uni.
o tate differentes,ullus numerus interponitur,tantum abeft , utali-
w  quem medium proportionalem ipfisecipiant. Similiter inter duos
3¢ numeros binatio wnier fo diffantes inceyjicitur folum numerus
i - _ qu
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qui ab utroqueunitate differt; Quem nulla pofle ratione effe inter

illos medium proportionalem,inhunc modum demonftrabimus,

Differant pumeri A B,¢ D,(five C D,unitas fit,& A B, ternarius fi-

ve non,) binario,inter quos cadat numerus EF, minor unitate qui
A B, major vero quam C D, unitate

A, G.B]A......G. B queque. Dico E Fnon efle medium

E.H.F |E..... H.F proportionaléinterAB,Cp Sienim
C.D [c....D . dicaturcfle AB,ad E F,ut EF,ad CD:
. ablato ex AB,numero AG,ipfi EF,

. zquau,ut reliqua fitunitas GB ; & ex E F, numero EHipiCD,a-

quali,ut relinquarurctiam-unitas HF ; erit quoque ut A B,totus ad
E F,totum,ita A G,ablatus ad E H,ablatum ; cum AG.EH, ipfis
EF,CD,zquales fintex conftru@®ione Igicur crirquoque rcfiquus
GB,ad rcliquum HF,hoc eftunitas ad unitatem, Ve totus A8 , ad
totum E F,major ad minorem. Qued eft ablurdum. Nonergo E F,
medius proportionalis et inter A B,& CD.

Iraqueinternumeros triple proportionis medivs proportiona-
lis caderenon poteft Alioquincaderet ¢ctiammedius proportiona-

- lis,ex hoc theoremate,inter 3 & 1. minimos numcros propomoms

mylz.qul binario inter fe diffsrunt,quod fieri non polle, proxime
dcmonﬁravxmus.

Pari ratione inter numeros quintupla proportionis cadere non
poteft medius proportionalis. Sienim cadere dicatur, cader quogs,

* exhoc theoremate,medius proportionalis inter 5. & t.mintmos nu-

arvproni

‘

v

‘medius proportionalis quaternarius D.  Oftendemusergo,ut pri-
q p

b1 pronk

nequeillud,quod infefquio&ava proportione reperitur, cujulmodi

meros proportnoms quintuple.quod fieri non pofle , ita demon..
ftrabimus Cadat primum,fi ficiiporcdt, in=

" A.....B.E ter quinarium A B,& unitatemC , medius
D.. D... - proposuionalisbinarius,vel ternarius D: ita,
C. ut fit 4B,ad p,utD,adC:Et convertendo

C,adD,utD,ad A B.Et quoniam unitas C,
metitur D ¢ metietur quoque D.ipfum A .- At binarius,vel terna-
rius D,metitur quoque feaarium A E.Igitur D.mretitur totum A E,

& ablatum AE 4 acproinde &D,nsumerus metictur reliquam uni-

tatem B E. Quod¢ft abfurdum.
Cadatdeinde,fificri poteft,i inter quinarium A B, & unitatem-C,

us,D,mcunqumanum A B: Metitur autem quas

A..,E,B ternarius D.qgaternatiumetiam A E. Igiwr D,

D.... metiturtotum AB,& ablatum AE - bac proin-

C. de & D,numcrusreliquam unitatem EB mcuc~
. tur. Quod eft abfurdum-

Ex qulbus fit,aeque illudintervallum Muficum, quod in dupla
proportione confiftit, ut Diapafon,vel,ut vulgo dicitur , oftava

- eft




me o ome e te ae

LIBER VIL 93

eft Tonus,feu vulgo,fecunda,bifariam pofle fecari,hoc eft; induas

proportiones zqualesillacnim proportio bifariam(quod ad pra-
poficiiatcinet ) fecari dicitur,inter cujus terminos medius propor-
tionalis cadit : Vt quia inter hes terminos 24. & 6. proportio-
nis quadruplz cadit medius proportionalis numerus 12 hocmodo
24-.2.6. Idcirco proportio quadrupla bifariam divifa efe dicicur in
duas duplas propostiones. Cum crgo oftenfum fit, inter numeros
dupla proportionis, & fupcrparticularis, qualis cft fefquio&tava,
non cadere medium numerum proportionalem, perfpicuum cft,
Diapafon, & Tonum,bifariam fecarinon pofle.  Vnde Diapafon
prima fui divifionein Diapenten,& Diateflaron, quorum interval-
lorumillud in proportionefefquialtera , hoc vero in fefquiterda
confiftit,apud Muficos fecatur,ut hic apparet,z.3.4. Eft enim hic
-proportio dupladivifain proportionem fefquialteram , & fefqui-
tertiam,tanqnam in maximas fui partes inter feingquales Itaquoq;
‘Tonus in duo femitonia , quorum alterum majus , alterum
minus dicitur fecarifolet. Sed d¢ his plura apud Muficos reperies.
Rurfum ex his demonttrari poteft,proportionem diametri cujus-
vis quadrati ad latus cjufdem numensnon pofle exprimi , fed cffe
irrationalem. Cum cnim per ¢a,quz ad propof 47. lib. 1. demon-
ftravimus,quadratum diametri duplum (it quadrati ex latere de-
feripti,quadratorum vero proportiofit duplicata proportionis la-
terum;; ficut proportio quadratiex diametro defcripti ad quadrae
tum lateris duplicata fit proportionis diametris ad latus. Cum er-
go illa proportio,cujusduplicata cft proportio dupla, numens ex-
primimequeat , quod inter numcros duple preportionis medius
proportionalis noncadat,qui illam bifariam fecet, ut oftendimus,
manifeftum eft,nec proportionem diametri ad latus numeris ex-
primi pofle,fed effc inationalem,feu,quod idem eft diametrum ef-
fc lateriincommenfurabilem, quade re plura ad 9.& ultimam pro-
pol.lib.1ro.feribemus.

THEOR. 7. PROPOS, o. . 4

St duo numerifint inter fe primi , & inter eosmedii
centinuaproportione ceciderint numeti; quotinter eos
-medii continua proportione cadunt numeri, totidem &
inter utrumque eorum,ac unitatem medii continua pro-
portione cadent. ‘
Cadansinter nsmeros A B, inter [e primos medis continue pro~
portionales C,D. Dico totidems cadere continue proportionales in-
terunitatem , o A, nec non inter unitatem , ¢ B,quotinter 4, ¢
B, cadunt. Inventis enim duobus numeris B¢ ¥, minimis inrati-

oneA ,ad G, a fumansur in eadem proportione ves minimi® G, H, Lay o8,

Cr quamnor K,L,M,N, & ficdeipceps , donse multitndo affumpte-
: N ™™m
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: o rum equalis firmultitudini A,C. D}
A8.C12.D,18.5,27:.  B. QuoniamergoA,B, extremi in

Pritas, ' ter [e primifunt s aerunt A, C,Di

. B ,minimi in proportione E, ad F.

- g E,2.F3 Suntaitem ¢ptotidem K, L, M, N;
G, 4. H,6. 1, 9. ‘ex conftruitione,in eadem proporti-

K,8. Lz Mg No25.  oneminimi. Igieny K, L, M, N, pfss

) AC.D,B, equales funt finguli fin-

gnlisut Koipfi As & N, ipfi B, ne minores minimis denstur, SQuia
vero,ut confiat ex demonfiracione propof 2. bhujuslib . E , f[eipfum

b a.pronii. multiplicansprodaxit G, multsplicans veroipfumG fecit K,b meti-
C s.pronun eriir E,ipfum G,per E,6 G, ipfum K, per eundem E : ¢ Meritur an-
d 20.defin. tem ¢ anitas ipfum Eiper E. Equdigitur metictur unitas ipfum E;

€ Evipfum G, & G ipfum K 5 Ac propeebea cadem pars erit unizas
ipfius E, ¢ E,ipfine G, 5 G, ipfiees K. d Proportionales ergo fiunt
deincaps, unitas, ¢ numeri,E,G K. Similiratione,cum manifeftum
Jitex eadems demonfiratione propof.3. bujius lib.quod F , [eipfiurm,
multiplicansproducat b ninltiplicans veroipfiim I, faci»t N: eme-

€7.P¥0-  pietur FyipfumLperF, ¢ L ipfum N, pereundem ¥: £Metitur ans

nun,
£5.pro-

nan.

sem o umitasipfum-F.per F. Eqde igitu¥ metietur unitds ipfiums
F, ¢ Fapfum Lo Lipfun N : Acpropterea tadem pars erit anitas
irfins F, e ¥, ipfives 1, 5 L, ipfins N. g Proportionales esge /unt con-

4 20.defin, tinue unitas, ¢p numeri ELN ; Ac proinde cum tam multitido E,

I

- G,K,guam F,[N, unacam nnitate, a"qu‘ali& fie multitudini K, L,

M,N, vel A,C,D:B, (at perfpicunmef¥ex propof. 2. hujes lib. Nams
Ao K. F (ane fectundi ab anitave: G tres G.H.1 tértii : e quatsos
KL, M,N, gmarti,c.) tot cadent medii contindie proportiondles
numeriinter anitatem, &p Konnmerum, fen 4, fibi cqaalen’: ¢ in-
ter unitatem,¢n numevum N five Bgﬁéi aqualem.guot inter nume-
ros A,B. Siduo ergo numeri fintinter (e primi,¢on inter eos medsi,goic:
Quodofiendendum erat. |\ . '

, SCHOLIVM.
Perfpicuiim dutemeft, numieros qui in continud Propbitione

- taduntinter numeros A,& B.atque unitatem habere proportiones

denominatas A minimis numeris proportionis A.adC,hoceft.quas
habenr E,& Eaumeriad unitatem,id quod in feholio propof. 2.
hujuslib. quoque afferuimas. - :

Corftatetiam ex demouftratione hac,ff numerus feipfum rmuls
tiplicans aliquem fecerit,& rurfum multiplicet produtum, & fie
deinceps: omnes produétos effe continue propostionales ab uni-
tate.Oftenfurh énim et & E,G,K, & F, I, N, qui hacratione funt
procicatiex demonttratione propof 2.hujus libicontinue cfic pro=

portionales ab aditate: , :
3‘ ‘ .. e - ' THE‘
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$iinter duosnumeros,& unitatem continue propor-
tionales ceciderint numeri: quot inter utrumque ipfo-
rum, & unitatem deinceps medii continua proportione
caduntnumeri,totidem & inter iplos medii continua
proportionecadent.

Cadant inter utrumgue numevorsn A,B. o unitatem, ghot”
sunque numerimedis continseproportionales:inter A,quidem ¢nu”
netatem,numeriC,D.E (At Vero inter B, ¢ unitatemnumeri F,@»
H, sllis multitudine aquales. Dico totidem medios continue proporti~
onales cadereinter A.¢% 5, quot inter utrumyise AB,(p unitatem.

. Maltiplicantes enim e mutuo C,¢o F,faciant I. DeindeC, multi-
. ﬁimm 1,e0 G, faciat K, ¢ L. Rurfusidem Comulsiplicans K, L , ¢
s faciat MsN, & O> tosidem inser A.¢o 'B,q40t funs inter utrume
que 4,60 B, thsnita- :
vem. Quoniam igitur  A,81.M,162. N;324.0,648. B, 1296, -

o/t ut unitas ad Cita E,27. K, 54. Lo 18- H, 216, -
C, 4dD, D,sdE; ¢5 E, - D,9. L18. G,36.

#d A aque metietuy 5~ C,3. F,6.

nitasipfum C,e5C, 5= 1.

pfumD,e» D , ipfum Vnitas.

E, crEipfumA: a Me-, ,
gitur autem unitasipfum C,per C. Igitur ¢ C.ipfum D.coD,ipfum 3 5+ Pro~
E, & E, spfum A, per Cometistur, b QuareC, feipfum multipli- PHB-.
eansfecit D : multiplicans autem D.fecit E,c multiplicans Eifecit © 9+ 178"
A. EademvasioneF. ferpfum multiplicans fecit G, ¢ multiplicans P49,
G, fecit H ¢ mnltiplicans H,fecit B. 1tag cum C,multiplicans C.cp
F,fecerit D.6n 13 ceritut C,ad FritaD, ad I. Stmiliter , quia F, < v7.fop.
multiplicans C,¢ F, fecit 1,8 G: d erit ws C,ad F.ital,ad G. Suns d17.feps.
égirurtresD,I,G, continse pra,;oniomlle: inratione C, ad F. Rur[us
guia Comultiplicans Da1,G, fecit B,K,L: habebunt E,K, L, per ¢a,
qsaanpropof 18. lib.7. ofiendimus,candem progortionem continu-
am,quam D,1,G,boceft,quam C, ad¥.Eodem modo,quia C, ¢ F,
mulsiplicantes G, feceruwnt ¢ Hicerit ut C.adF ita LadH.qua-~ ]
ssor exgo numeri E, XL, H,continke proporsionales funt in ratione 8.fep.
C,ad F.Poftremo,quiaC,multislicansE,K,L, H,fecst A\M,N,0, ha- )
bebsuntex iis,que & nobis funt demonfbrasa adpropof 18.4ib. 7. A,
M, N,O,eandem continuam proportsonem,quam E,K.L,H, boc eff,
quam CuadF. Eaderm ratione,cwmCyeh ¥, multiplicantes Hfecersnt .
O, ¢ B ferit,ut C,adF,ita O, adB. Quingue igitur numeri A, £18
M,N,0:B ,continue proportionalss funs n ratione C, adF : Ac 18.fep,
proindeot mediiProporsionales cadansinter 4, p8 , quot t"mml'

Ag Ve
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. A, vel B, unitatem,cum multitudo M.N, O, falta fit aqualis ml

$itudini C; D, E, velF,G,H. Quocirca fi inter duos numeros ¢ sni

‘tatem,continueproportionalesceciderint numeri, ¢e, Ssod ori

demonfirandum. -

SCHOLIVM. o
Exhis conftat,numeros, qui medii proportionales cadunt int
A,& B,proportionem habere, quam duo numeri unitati propir-
quiores,quales funt C,& F,habent., ’
_Patet etiam ex hac demonftratione, fi quotquot nunerifuerint
ab unitatecontinue proportionales,fecundum ab unitate infe mul
tiplicatum producere tertinm,& ex codem in hunc fieri quartum;
& ex codemin hunc gigni quintim, & fic deinceps. Demonftrr
tumenimeft.ex eo quod €,D,E,A, continue proportionales funt
abunitate : D tertium fieriex C,fecundoinfe; & E,exC,in D &
A, cxcodem Ciin E, &c.
Libet hoc loco nennullaalia theoremata demonftrare ad aume-
ros continue proportionales pertinentia,qua tii ad ca qua fequun
tur,tum ad aliamulta eruncutilia; hincinitium {umentes,

N ) Ia'

Sifintab unitate duo ordines numerorum continué
proportionalium, & multitudine zqualium ; habebunt
teruiab unitate proportionem duplicatam ejus, quam
habent fecundi ab unitate ;quartivero eju{dem triplica

‘tam ; & quinti quadruplicatam; & {emper deinceps, uno

amplius, . :
Sintnumeri A,B,C, D, continuo ab unitate proportionalcs,&nb
cadem totidem alit E,F,G.H. Dico proportionéB,tertii ab untatt
adF,ab eadem tertium duplicatam efle cjus > quamhater A, fecur
dusad E, fecandum, &ec. Quoniam eniny inter dtrumgue nume:
rorum B, F, & unitatem cadit medius unus proportionalis , intt
B,quidera & unitarem,nu-

D,81.M,108. N,14.4.0,192. H, 266, merusA: AtinterF,& uni-
C27.K, 36. L> 48. G, 64, ~ tatem numerusE : & cadet

B,9. L1z, F, 16. quoqueinterB, & F , v
Ayl E.4. nus medius proportiont
o 1 - lis:atque adeo per fcholid
Vnitas. . * hujus propofinratione A

- ad E. Cadat igitur,& fitl.
Eodem modo cadentinterC,&G,duo medii in eadem proportione
A,adE,qui fint K,L: quot nimirum caduntinter utrumque C,G
& unitaté, Necnoninter DH,tres,qui intM, N, O, ineademra

- tion¢
t
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“tionc A,adE proportionales. Quoniam igitut ex defin. B,ad F,pro- *

portionem habet duplicatam ejus,quamhabet B,ad I, eft autem ut
B,ad Lita,A,ad E ; Habebit quoqueB;ad Frrationem duplicatam c-
jus,quam habet A,adE. Non aliter habebit C,ad G, rationem tri-
plicatam rationis A,adE ; quiaratio C ad G, triplicata eft proporti~
onis C,adK; & cft ut C,ad Ksita A,ad E, SicetiamD, ad H, ratio-
ncm habebit quadraplicatam rationis A,ad E,& fic de caeterts.

Hocidem demonftrabimus fi fuerint duo ordines numerorum
continue proportionalium, ab aliquo numero codem incipientes.
Vnde hoc idem theorema ita proponemus.

- Al

Sifintab aliquo numero codem duo ordines nume-
rorum continue proportionalium; & multitudine 2qua-

Jlium ; Habcbunt tertii abillo numeroproportionem

.duplicatam ejus,quam habent fecundiab eodem ; quarti
vero ejufdemtriplicatam ; & quinti quadruplicatam ; &
femper deinceps uno amplius.

Sintab A,numgro continue proportionales B,C,D,E,& ab eodé
Ltotidem alii F,G.H.L. Dico rurfum,propartionis B,ad F, efle dupli-
catam propostionem C,ad G ; & DiadH, triplicatam = & E, adl
quadruplicatam. ExA,in fefiat K,& exAsin K flatL ; &ex Agia
L,fiatM. SimiliterexB, infe , - O
fiarN; & exB.in N.fiat O, &  E 163, 1522, -
€xBin O, fiat P. Poftremo ex D,s4. Vnitas.H, 128,

F,quoquein fe fiat Q, & exF C.18 1.G32
mQ.fiac R,& exF,inR, fiat ?

B,6. Fs.:
C. Quibus pcmftiizcrunt A, A, 2,
K ; L,Mcoartinue proportio- N,36.K,4.Q.64.
nales ab unitate,ut conftatex O,216. L,8. R,s12.

fcholio propof. 9. hujus lib. P1296. M,16, S,4096.
Eademque ratione erunt B, .

N,O.P,ab unitate proportionales ; necnon & F QR S. Quiaigitur
ratio N,ad K, duplicata cft rasionis B,ad A, ex theoremate 1. hujus
fcholii ; Eftautem, ex defin. ¢jufdem rationisB,adA, duplicata quo-
-que ratioC,ad A; Erit C,ad A,ut N,ad K.Eodem modo erit A 5ad
G,utK,ad Q; Namexcodem 1. theoremate eft ratioK, ad Q dupli-

" cata rationis A.ad F, & cjufdem,cxdefin. duplicata eft ratio A ,ad

G.Quarccum{itC,ad A, ut N,ad K ;& A,ad G, ut K,ad Q; eritex
- &quo C,ad G,ut Niad Q 2 Arqui ratio N'ad Q, duplicata cft rationis

* B,adF,ex theotemate 1. hujus fcholii,quod tam B,N,quam FQfint

b.unitate cntinue prapertionales,gx frholio propof'g. hujus Tib.
itur & ratio C:ad G, duplicaactl rationisB, ad ¥ Entlem ar-

gu-.
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En. L1. -gumentiserit ratio D,ad
D, 4 Vnitds. H,2  triplicatarationis B, adF,
C36. 1. G,4: Namratio O,ad Lex 1.the.
B24. F.8. bremate;triplicata eft ratio-

A28, hisB,ad A ; quod tam B, N;
N,570.K,256. Q,64. O,quam A,K,L.flnt ab uni-
Oi3824.L,4096. Ros14. tace continué proportiona-

" P331776. M,65536.5,4096. les,exfcholio propof. 9. hu-
. ; juslib. & ejufdemn triplicas
tacftratio D,ad A, exdefin. Igitureft D,adA,utO,ad L. Eodent-
gquemodo cft A,ad H,ut L,ad R : qued atraque proportio triplis
cataproportionis A,ad F: proEortio uidem A,ad H, exdcfin. ta
pioportio L,ad Ryex 1. theor: hujus (cholii,propterca quod tamh A,
K;L.quam F,Q.R. continuc proportionales funt ab unitare , ex
fcholio propof 9. bujus lib. Eft ergo ex #quoD,adH,ut O, adR:
Sedratio O,ad Rotriplicateeft ratdnis B,ad F ; ex 1. theor. coquod
tam B,N,0,quam F,Q_R, funt continucpteportionales ab unitare
ex fcholio propof.g. hujuslib Igitur & ratio D,ad H, wriplicatact
ejutdem rationis B,ad F. non fecus demonftrabimus rationem E,ad
Liefle quadruplicatam rationis B.adF. Atqueita deinceps.

'IDEM omninodemonttrabitur, fi numeti udius ordinis defis
nant in unitatem, ut ex fecunda figura et manifeftum.inqual, et
ynitas. :

Caterumthedrema hoc demonftrabirhus etiam in lineisab und
& cadem linca proportionalibus , lib. 14. propof.28. licetnonin
quotcunquelincis. Vnde multo generalius eft hoc in numeris
quamilludin lipeis. Exbisautem in hunc modum demonftratis
efficiemus propolitioncm hanc 10. Euclidis magis univerfalem,

. hoc modo. ‘ :
I11.

‘Siinter duos numeros , & aliquem glium nume-
rum affumptum, continue propertionales ceciderint
numerizquodinter utrumque ipforum ; & affumptum
deinceps medii continua proportione cadunt numeri,
totidem & inter ipfos mediicontinua proportione ca-

dent, . ,
Cadantinter utrumque nuheroryin A, B, & afumptum nu=
merum C, quotliber numeri continde proportionales,inter A, qui -
dem & C,numeri D,E,F, intctB , vere &€, totidem numeri G, -
H;1. Dico tot quoqs medios continue proportionales cadere intet -
| & B.quot inter A& C,&inter 3, & C. Item totinter F & I, quot
ages F,& Ci& intes 1,&C. Rt orinterB,& I, quotintery & & C&
: ' . inter

/
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threr H.& C, Sumptisenim  A,162. Q:216.R,288.5,384. B,51a.
nbusK, L, M, minimisin E;s4. O.92.P,96.1.128, '

ratione D,ad G : eritex de- E,18.N,24. H. 32.
fin. ratio K,ad M.duplicata Ds. G,8.
rationis K ad L, hocelt, D, C,2.
adG:Sedpertheor. 3. hu. K,9. Lus. M6,

jus{cholii, ratio quoque E,

ad H. duplicatacftejufdé rationis D> all G:Igitur eft utk,adM, jre

B,ad H; Arqueadeo cum inter K.8 M, cadat unus medius propor-
tionalis L ¢ # cadet quoque unus medius,nimitum Nyinter E.& Hs
madmodum & inter E,& C,& inter H.& C,unus medius cadit:
Similimodo.fiin eadem proportione D,ad G , fumantur quatuor
minimi numerioftendemus,inter F,& Lduos medios cadere, ficye
& inter F,& C,& inter 1,8 C,duo medii cadunt. Zteadem ratione
inter A& B;tres medii cadent,fiin cadem proportioneD,ad G, fu-
mantur quinque numeri minimi.
Hoc etiam verum eft,fi locoalteriusnumeri,nimirum B , unjtas

- affumatur, véluti perfpicaum cft ha¢ fecunda figura, in qua nume-

rus B 5 unitascft,caduntque tam inter As& G, quam inver 3 , & C,

* tres numeri continuc proportionales,quotfcilicetinter A, & B, ca~

dunt&e. -

. Bx his etiath 3p*  A,1048576. Qi32768.R,1024.5,32.Bi%%
pasct, numeras, qui F,66536.0,2048.P,64-Las

medii ‘preportiona~ E,3096:N,128. H 4,

{es cadunt inter A, v D,256.Go 8,

&8, neconon inter ) Cu18, :
" F,& I 5 atque inter D K,ozg L32. M1, .

&, & H, proportio- : ,
nem habere,quam duo numeri D,&G , numero affumpto € , pro=
pinquioses. -

THEOR.y5 PROPOS. .

- Duorum guadratorum numetorum unus‘medlut-'
- proportionaliseft numherus: Et quadratus ad quadratum

duplicatam habet laterisad latus rationem,

SINT gundvati numeri A& 5, quoram latera e, d- D. Dico

énter A,co B, unsm medinm proporsionatem, As. Ei21 B, 49,
numersmcadire: @upropirsionsm A, ads, C3.Dy7. .
quadratiad quadvatnm | effe dmplitasam

#1460 C, ¢ D, fasiat B, Ruiaigitnr C, milsiplicans feipfam_fecit

© Asguadratum, ox defin. guadratis s ipfamD multiplicans fesit Es
g3 ‘

T eXEen~

a!.oﬂ; ‘

_ proporeionis Coad D, interic ad larm. Maltiplivantes antm fo mus
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A:9:E,21.B,49. exconfirutions: aeritus C.adD, ita A,
B C3.D,7. #d E. Rurfus,quiaD,multiplicansC focit
. . " E,exconfiruitione: ¢ multiplicans [oi-
pfum.ex defin. quadratifecit B, guadratum b arit quoque , 44 C,

ad D,ita E,ad B.Quare A ,.EB, continue proportionales funt in ra~

sionelaterum C, (0 D. Acproinde inter guadratos A,¢p B, medim
continue proportionalis cadss E. Sluia vero,ex ¢0 quod A,E,"B , con-

-ginkeproporsionalesfunt, numeyns A, ad B, duplicasam racionem

dabet ejus,quambabet A, ad B: duplicksam quoguerationem ha-
bebit A, quadrasus ad B, quadratam sjus, qguam habet C, lasu
adlasses D s ssm haeproporsioeadem fit,que A,ad E: Ducrsm ergo
guadratorum sumeyorum unns medius proportionalis off ;, e,

‘ . SCHOLIVM. -
Perfpicium. eft ex diftis, inter duos quadratos nameros cadere
numerum medium proportionalem incontinua proportione late-
aisadlatus. Nam cadem eftproportioquadratiA, ad E , medium
proportionalem,quz lateris,C,ad latus D,ut demonftratum eft.
* Part ratione liquet,numerum medium proportionalem E, 8 u-
trunilibet’ quadratorum A, B, effeinterfe compofitos. Com enim
A.E,B,proportionalem fint oftenfi inratione C,
As9. Es21.B,49.  adD,hoc eftieflc A,ad E, &Ead B ut C ad D;
C3 D7. metiaturautemlatusD , gquadratum fuum B,
. confequens confequentem fi de proportionibus
E,adB,& C,ad D-loquamury metietur & C, ipfum E , anteccdens
antecedentem :quandoquidem eft E,ad B, ut C,adD. Metitur au-
tem & latus C.quadratum fuuim A. Igitur E,& A, menfaram com-
munem habent C ;atqueadco inter fe funt compofiti. Similiter
<umfit AadE, ut C,ad D; & metiaturlatus € > fuum quadratum
A, antecedensantecedentem : metictur quoque D,ipfum E, confe.
quens confequentem. Quare cum & latus D, metiatur fuum qua-
dratum B : habebunt E,&B,communemmenfuram D : Ideoque
compofiti eruntintcr fe. Pefpicutrm autem eft ex hac demonftra-

gione,priorurk numerorum 4,E,communem menfuram effloC.la- -

tus prioris quadrati A ; polteriorum vero E.B, menfuram commu-

B ~

nemefle D.latus quadratipofteriotis B.
.~ THEOR.1. PROPOS.12.

"Duorum cuboruin numerorum duo medii propor-
tionales funt numezi ;. Er cubps ad cubum triplicatam,
habet lateris ad lacus rationem. . :

SINT sumrerivubi 4, ¢ Bi quorwmlaters C; 66 D. Dicoine
ber A , - On'By AR0s-medios wimEres contimne propertionales ca-

‘ - : ders

s |
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deres Etproportionem A,«d B> cubind cubum, triplicatam sffs pro-
Portionic C,ad D, lateris adin- ,
2sus. -Multiplicans enim C, fei~ A,27.H,36.1,48.5,64.
pfumfaciatE : ¢» D, faipfum Ey9. Gu2.F,16.
multiplicansfaciat¥: As Cco C,3. D/
D,femutuo mulsiplicantes fa- ‘
ciant G : Mulsiplicantes vero G, faciant H v 1. Quoniam igitiy
C, feipfum,& Dimultiplisansfecit E, ¢ G, aerit,  C,ad Dyi#4E, 345, fep.
ad G. Eademratione,cum D, multiplicans C, ¢ feipfum,fecerit G, i
& Fiberitquogue us C,ad D, it & ad F.proprereague E G Foonay fe
#inueproportionalesfunt invatione C,ad D. Rurfuus,quin ex definn. 7de-
eubi, Cipfum E,multiplicans fecit 4, ¢ ex confirnione multi-
plicansipfum G, fecit H: ¢ erit ut E,ad G, hoc eft,ut C, #d Diita &, ci17.fop.
- ad H, SimilitereumD.ipfum G, mulsiplicansfecerit, e% confirs-
Hione,numerum 13 mwltiplicansvers ipfum F,ex defin. enbi,fece*
vit cubymB; derit quogue, nt G, adF, hoc eft 4t C.ad D,ita 1,8dB; d 17. fe-
cEftautemep Hadl, 4:Cyad D: quod C,cp D) ipfum G , multi-ptim.
plicantes fecerint ex confirudione, H,¢o I Igitur A HI B, comti- c18, fop,
nue funt proportionalesin vationsC, 4d D) Argue adeo inter cubos
" A, & B, duomedii H, ¢ I, cadunt continudproportionales. Quenis '
Am Vero,ex o quod A H; LB, continue funt proportionales,numerns
. A,RAB> triplicatans habst vationem efus quam babet A, ad H: tri+
plicatam quoquerationem habebit Ay ad B, cubus ad cubum, sfns,
guam haver C,ad D, latwsad larss, cum fit C ; ad D,us And H.
Quamobrem duorum cuborsm numerorum duomedii rroportiona~
o8 upt numeriyoe. Quoderat oftgndendnm,

SCHOLIVM, :
Hic quoque manifeftum ett,inrer duos cubos cadere duos nu-
meros medios proportionales in continua proportione lateris ad © -
latus. Oftenfum enimeft,ita cfic A,ad H; & Had I,& L, adB, utC,
adD. ' .

" Eodem modo conftat,duos numeros medios proportionales H,
I,& ursumlibet cuborum A,8,eflcinter fe compofitos. Cum cpim
A,H,LB, oftenfi fint proportionales inratione C;ad D: hoc et , effe
A,ad H,& I,ad B,ur C,ad D, Meria- . .
tur aatem latus D,cubum fuum B, - A, 27.H,36.1, 48. B, 64,
confequensgonilequeatem , fi de . E,9.G,12. Fa16,
proportionibus1,ad B,& C , ad D, C.3.D, 4.
Joquamur,metictur quoque C , - ,
pfum Lantecedens antecedentenmquandoquidemeft Lad B, ut €,
ad D: Metiturautem & latus C,subum fuum A ; imme &ipfum
H,quod H.faétus figex multiplicatione C,in G.ex conftruétione. I+
gitur A,H.::communem habent mcnfu;am.C,, arq;-adeo inter fe

3 com-
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_compofiti funt. Similiter cum fit A:ad H,utC;ad D¢ metisturau-
“tem latus C,cubum fuum A,antecedensantecedentem , metietus

quoque Dyipfum Hiconfequens confequentem : Metitur autem &
Jatus D;cubym fuum B: immo & ipfum Lquod L.faétus fitex mul-
tiplicatione D,in G,ex conftru&tione. Igiur H, LB , communem
menfuram habent D¢ Ac proinde funt inter fccompofiti. Manife-
ftum autem etiam hic eft,priorum trium numerorum A.H.1, com-
munem menfuram effe C , latus cubi priorisA > pofteriorum

vero trium H,LB, lnenfuram communem effe D, latus pofterioris
cubiE,

THEOR. u. -PROPOS.1;.

Si fintquotlibet numeri deinceps proportionales , 8
multiplicans quifque feipfum faciataliquos : quiabillis
todu@i fuerint, proportionaleserunt : Etfi numeri
grirnum pofiti multiplicantes jam faétos fecerintaliquos:
ipfiquoque preportionales erunt : Et femper circaextre-
mos hoceveniet.
- - Sins continsue pyoportionales A,8,C.qni feirfos mnitiplicantesfa-
ciant D,E,F, multiplicanses autemipfos D,E,F, faciant G M, I'; (5
rurfum multiplicantes ipfos G,H.I, faciant K,L,M, ¢ ita deinseps.

Dicogizoque D,EF, ¢ G.H.L ¢ K,L:M,continue sffc proportiona-.

Ies. Multiplicantes enim A, On B, fe mutuofaciant N;»B , C, fo
mutuo multiplicantesfaciatie Q. Deinde A, mulsiplicans N,E, fa-
éias P, Q. liem B multiplicans Q ¥, facint R, S. Simili modo A4,

\An 2. B’ 4-0 Cl 8. R
‘D,4. N,8. E,16.0,33. F6g4.
" G,3. Pa6. Q.3t. H64. R-128. S.256. Istz.
X,16.T,32.V,64.X,128,L,256.1,512. Z,102.4. 3,204 8. M, 4090,

mnlsiplicans P, QH, faciat TV.X; ¢ B; multiplicans R.S, 1, fuei-
atY,Z,a.  Quoniamigitur A, multiplicans fespfum, B, fecit D,
N, aerit ot A,4dB,itaD,ad N. Eoderz modo,qmia B, multnplicans
oA, O feisfumfecizt N, o E; exit etiam, ut A,ad B,ita N, ad E.Suns
igisur D,N,E, continseproportionalesinvatione A, ad B. Rurfee,
quia B, feipfum, ¢ numerum G, multiplicans fecit Med O ; bevis
#tB,3dC,itaE,ad O. Eademque ratinecsmC, multiplicans B,
o jc#ﬁ%zerit 0,6 F;eritutB, ad C,ita O, ad F : proptersag,
& E,0, F-sortinue proportionales funt in ratione B-adC.fen A ad

. B.Quarecum D,N,E,ineadem ratione fint cont:nus proportiona-

les,m gua E, OF: erit exuquo D,ad E, ut E,ad F, asguc adeo D,
IF, continme proporsionales fums, '

Deinde
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: Dainde.quis A, multiplieans D,N,E, fecit G,P,8): erunt ox ity
gquasdpropof18.1ib. 7, oftendimun,G,P, Q ineadem ratione , in
g9aD,N,E, hoc ¢f, in rations A, ad B proportionales. Item qwis

A, & B mulsiplicantes E:fecerunt Q¢ H:aeris quoquess 4, 6d 4 g 0

B, ita :ad H. Sunt evgo G,P,Q, H: proportionales in ratione A,
#dB. Similiter.quiaB,multiplicans B,0.F, fecit H,R.S; erunt ex
demonflraticadpropof18. lib. 7. HoR, S, propevtionales in ratione
E,Q.F,heceft, 5,4d C,feu A,ad 8. Etsodemsmodo,exmB,Comnl-

tiplicansesF, fecersnt 8, ¢ 13 berit us B,ad C, hoc oft ,5t A, #d B, bil. fopy

ta S, ad Ispropteraague ¢ H,R,S:1, proportionales [unt in vatione
A.sd B. Quocirca,sum G,P,Q.H, eandem babsant proporsionsns
continsuam, quam H.R.S,1,eritex aquo G,ad H, %t Hind 1: Acpro-
swde G X1, continue [unt proportionales. -

. Non diffimili argumanto demonfirabimm ¢4 KL, M, effe conti-
nueproportionales: ¢ eodam modoin aliisprocedemus. Igitur fi fine

fuotlibcmumm' deincepsproportionales , (omulsiplicans quifyus

0ipfum,re. Quod oftendendums erat.

SCHOLIVM.

Sunt autem,ut ex demonftratione liquet , numeri primo loco
produdi D.EF, proportionales induplicataratione datorum nu-
merorum A, B.C, Nam D;ad E, habet proportionem duplicatam e~
jus,quam habet D,ad Nuhoe et A,ad B, &¢. - ’

lam quoquenumeri fecundo loco geniti G, H.1; erunt in ratione
triplicata A,ad B : Et numeritertio loco procreati, in quadruplica-

* ta. Etfic deinceps femper unoamplius.

Brevius propafitionem totam demanttrabjmrus hac ratione. Fi-

ant ex A,B,C, continue proportionalibusinfeipfos,numeriD, BF,

& inhos exeifdemnumeris G, H,1; &

rutfum exeifdem in hos numeri K,L, A, 2. B, + 8.
M.DicoD,EF. &G Hl: & KLM,ef D, 4. 15 F 64.
fe quoque continue prapoitionales. G, 8. H,64. I,512.
Namex fchalio propof. . hujus lib. K, .6, L,256.M 4006,
tam A.D.G,K:quam B;E)H»Li & C:F: Ip

Mcontinuefunt ab unitate proportienales. Quareex 1.theorema.

~

- fcholiipropafl 10, hujus lib. érit D,ad E, in duplicataratione 4,ad

B,v¢l B.ad C. Sedejufdem racionis B,ad Cuduplicata eftratio E, ad
F,peridemtheorema. Igitur D.E, F: centinuc funt praportiomales.
induplicatarationes,ad 3,& 8.ad C. Eodem meoda oftendemus
G,H,L, efleproportionales continue in triplicata ratione ratinis Aa
-ad B: & B,ad C: Atvero K.L:M, in quadr‘u?licata,atclue itade e~
teris. :

Ex quarurfii demonfiratione apparet,numeros primo locp pro~
du&tos cficin duplicaw ratione duorum numcrorums fecundo vera,

g4+ » 1«.\
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Joco proereatos, in triplicata,&c¢. Id quod luce clarius’ex 1, thcor.
fcholii propofio. hujus lib elicitar.

Quamvisautem in utraquedemonttratione hujus propof s3.da-
ti fint tantur tres numeri continue proportionales A,B,C,eandem
tamen propofitionem demonftrabimus, ctiam fi plures fuerine; -

quamttes.Sintnamque nusherj

A,2. 5,4.. C, 8. D,16. plures,quamtresA,B.C,D , con.

E,4.En9. G, 64. H,256- tinue propottionales.qin fcipfo,

Ls. K,64.. Lsu. M.4096.  mulriplicantesfaciantEJF, G, H

pofteavero multiplicantes ipfos
aun. ,g EF,G.H, faciant LK,L.M, & fic deinceps. QuoniamigiturE,F, G, #
ex demonftratis proportionales funt. Item F,G,H.cum iili produ-:
&ifintex AB,C, proportlonahbusmfcxpfos » hiveroex B,C, D,
" proportionalibus quoque in feipfos. Erunt E,F,G,H; continue pro~
portionales, Non fecus proportionales eruat LL L, M &aliideins |
¢eps codem miodo produdti. 1 |

Xlije THEOR.1z. PROPOS.14.
_ Si quadratus numerus. quadratum numerum metia-
tur; & latus upius metietur latusalterius. Et fiunius qua-
, dratilatus metiatur Jatusalterius ; & quadratus quadra~
tummetietur, '
Metiatur guadrarses Ascujss Itma C,quadratumB , cujus ls-

. t#D. DicothlatusC, latws D , metivi. Multiplicantes enim fe
mutwuo C,to D,faciant E. Quoniamigitur, ut liquet ex demonfira-
sione propof. 13, hujus lib. A,E,B,continne proportionales funt in ra-
mnc C14d D ; Metitur antens A primus extremum s , b.metictur

br.od, guogue A , primus fscundum E. Quare
A.4.E,12,B,36, cum fit ut A,ad E.itaC,ad D,¢% C latus
C,2,D,¢g, latus D,metictur.

Metiatur jam C , latus latus D. Dico & qtudmmm A,
guadrarumB, metiri. Eadem enim modo erit.ut C,adD,ita A,ad E
propnru g%0d AE,B, continue proportionales funt inratione C, at;

D,ut demenfiramum eff propef11. bujus lib. Quare sum C,metiatur
Dimetssrur quogqy A, primss E.fecundum,ac proinde ¢ extremsum
' B, merietur,ex theoremate 2. fcholii propof 6. hujus Uib, Si quadras
236 ergo namerns gnadramm »ummcm metiatur.gc. Q_odtmt
. pftendend.m,
- THEOR. 1, PROPOS.15.
Si cubus numeruscubum numerum metiatur ;& latus ||
unjus metictur latus alterivs, Etfilatus unius cubilaws |
, alterius metiatur & cubus cubum metietur. ‘

Metiatur cnbus Aycujus larws Co enbonmB, cujua lats D, D(t;
. - . (1]

xiiif,
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40 6- Intws Cimetivilatus D. VierqueenimCsto D, [eibfum mul.

tiplicansfaciat E,co F,multiplican-

bzes antem femutuofaciant GiMul- A,8.H,24.1,72. B, 21d.

aziplicantes deniqus G, faciane H, L
i, Syssoniam igitur ,ut appares ex de-
x monfivatione propof. 1z. hujus lib,

E,4. Gaz. F.36.
C,2. D,6.

o tam E,G,F, quam A1, B, continue funt propartiomle: in yatione
t Crad D ; Matitwr asusem A,primus B.extremum, ametietur quoque

§ idems A primms H,[ecandum.Cumergo, fit,ut Aad H,tu C

ix matiotnr ¢ C,latus larsus D.

i Metiatwr jam C,latus latss D. Dico A,m&um-mmn eubum
i B. Eodem enim argums»ta erit,ut C,adD,ita A,adH , propterea

D

quod A,H,LB, continue proportionalesfunt invationeC, nd D, uto-

v flenfum eft propofazibuims lsbr. Quaproprer cum latis C, mesiatvy
i LatssDmetictnr O Aspfum H; arqueidcirco ¢ extremum B, cx-
bus cxnbum,exiis,qua ad propof.S. bujus lib. demonfiravimus.Isag,
i csubusnumerss cubsm numerum mesiatsr ; e, Quoderat de-

mozﬁmnlum.
T H E O R. 14.

PROPOS. 16. .

‘e

44D, 5008,

- XV

Siquadratus numerus quadratum numerumnon me- -
tiatur ; neque latus unius metietur alterius latus. Ex fila-
« tusuniusquadratinonmetiatur latus altcrms » Neq; qua-

¢ dratus qizadratum metietur.

D. Quinigitur C.latus quadrasiA ,

Nonergo latss Cometitur latsus D.

dum. Ponitur enim non metirs

nrstitur  C, 4. D,s.

Dslarus quadyatiB,bmetietur équadnma

Sint quadrati A,¢o B, quorum latera C.¢in D; Non metiatur av-
tems A,ipfum B. Diconeque C:latus metirila:
#us D.Ssenim fleri poteft,matiatur C , ipfum  A,16. B, 81,

4

)
big.0d.
AsguadratumB. Quod ¢ff abfurdum. Ponitsr enim non mmn. ‘

Sedjamlatus Cnon metintur latus D. Dico quod nec qnﬂdmo
tus A.q:udmmm Bimetietur.Sinamaue A, metiri dicatur ipfum
B; cmetietur quogueC, Iamu?mlatm hu]ta D. Quod eft abfur-

Idtur quadratus 4, quadratumB,

non metietnr. Quapropter fi quadratus numerss quadratum nw-
mersmnon metiatkr,toc. Quod evat oftendendum. - :

THEOR. 1s.

PROPOS. 17.

Sicubus numerus cubum numerumnon metiatur:ne-
nue latus unius latus alterius metietur. Etfilatus cubiu-
nius latusalterius nonmetiatur:neque, cubuscubum mee:

tietur, -
/

gs

Smt

N

c14.08.

’ X‘V.‘
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Sintcubi A, 5B, quorum laseraC,th D t Nonmetiatuy & setem
A,ipfunB. Dico quodnec latwus C , latses D,

" A, 8. B,zy. metistur.Sienim C dicaturmetiriD 3 a mmreti-

etur guoqse A, cubsscubum B, Quod ef# ab.
Jurdum, cumponatuy nov metivi, Non ergo la-
2305 C; Intws D, metiotir, :

SedjamC, laius nonmesinturiatus B, Dicoquednec cubsss A
esbum B, metietuy, Nam [i metiri dicatur : b metietur etinms C,
lasnslatusD. Quod oft abfurdum. Poniiur enimnon mesivi. Non
igitsr A, cubua cubumB, metistur. Quocirca, /i cubue numverss
cnbum numerumm non metiatsur, Ghe, S%od dsmonfiranduzn ervat.

an- ‘D,;-

SCHOLIVM.

. Proxime antecedentes quatutor propefitiones hoc ctiam moda
proponi poflunt, i majores numeriad minores referantur,

Si quadratuus numerus quadrati numeri, & eubus cu-
bi, fit multiplex ; & unius latus fateris alterius mukiplex
erit. Et fiunius quadrati, & cubi latus lateris alterius fit
multiplex; & quadratus quaﬁrati » & cubus cubi multi-
plex erit. Si vero quadratus quadrati, & cubus cubi non
fitmultiplex; neque fatus lateris erit multiplex. Etfilatus
lateris nonfit multiplex ; nequéquadratus quadrati, ne-
que cubus cubi eritmultiplex,

Nam fi quadratus A, quadrati B,& cubus A, eubi B,fit multi plex;
metiectur B, quadracus quadratum A, & cubusB, cubum A, ¢ Igi.

€ 14655 1 & latus D, latus Cumetictur s ac proinde latus C,latens D,mul-

ol

tiplexerit. A :
Qued {i latus C,lateris D, multiplex fitt metictur latus D, latus

d 14,0015 c dlgitur & B.ipfum A.quadratus quadratum , & cubus cubum.

off,

o

!

A,36. B,g. metictur. Acpropterea A, ipfius B, quadratus
C, 6. D,3 quadrati,& cubuscubierit multiplex. ’
As . Atvero fi AipfiusB.quadratus quadrati,&
64, B> 8. . 3 .

cubus cubi ,nguflit multiplex, noo metictur B,
C v 4 po 2. 3 ,

ipfum A,quadratus quadratum,aut cubus cu-
A,49. B,o.  bum. eIgiturnequelatus D,Jatus C, metietur,

\
‘e18.1y C7o D QuareClatuslateris Dinonerit multiplex.

Similiter fi Clatus lateris D, non fit muli-
A1z, B.g.  plex,non metictur Dlacuslatus C. flgitur;nec

f:6.éu7.l C.s. D B.ipfum&quadratusquad.ramm » neccubus

o

. cubum metictur; Atque adeo AipfiusB, qua-
dratus quadrati,& cubus cubi,multiplex noa esit,

THEOR.
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THEOR. 16. PROPOS.18.

Duorum fimilium planorum numerorum unus me-
djus proportionaliseft numerus : Et planus ad planum
duplicatam habet laterishomologiad latus homologum
rationem, ' :

- Sint plani numeri fimiles A.B.¢ laters illins fint C, D.hujus ve-
voillic proportionalia & F;itaas C:D, fe mutuo multiplicantes faci-
antA,cr E.F , mutnofe multiplichnses faciant B , [itque ut
C,#d D,ita E,ad F. Dicosnter A,¢5 B, cadere unum numersm meo-
dinm proportionalem, ¢ proporsionim 4 ; ad'B , effe Auplicatam
proparsionic laternm bomologersm C.Y, vel D, F. Mulsiplicantes
Jemutuo D.E, facinnt G. Quoniam igitur
#8 C,adD, 4t E,adF ; eritpermutando A, 13, G,18.8,27.
C#d E,#tD,ad F, EtquiaD,multipli- C,6.D,2.E,9.F 3.

xv’.

cans C.0n E: fecit A, G,aerit A, ad G, . a17.fyp,

%3 C, ad E,byc eft, ¢ D, adF. Similiser quia E, multiplicansD, ¢

F.focit G, ¢ B8, beritquogue G.ad 8,8t D, ad F, Propertionales

argo funt A,G,B,invationeC,ad E, velD,adF : Atguesadeo inter
A, ¢ B.madins propestionaliscadit G.

Quin vero,cum A,G,8, fint continnepropovtionalesp,adB,du-
plicatam babet rationem syme.gunam habet A, 4d G, hoceft , C,ad
EwvelD.ad¥ : per(picuum eft propertionem numeriplani A , adpla-_
num B,effe duplicasam sjus,quam habet C,ad E,velD, adF, latus
bemolosgum adlatus homologum. Duorsm igisur fimilium plane-

s numerorum,coe. Quod eras demonfivandnm.

SCHOLIVM.

Quia oftenfum eft 4,G.B cffe proportionales in ratione C,adE,
vel D,ad F: manifeftum eft,inter duos fisniles planos A& B, cade-
re medium proportionalem G,in ratione laterum homologorum,
G:E, vel D/F, affumptorum,

Conftat eriam ex dictis,mediur proportionalem G , & utrum-
libet planorum A, B, effeinter fe compolfitos. Cum enim oftenfi
fint A,G,B. proportionalesin ratione C,ad E.vel D,ad Fid eft,cflcA,
‘ad G,& G,ad B-utC ad E, vel Dsad F. metianturautem E,F, larera

_ numerum B, cujus funt Jatera confequentes confequentem » fide

proportionib. C,ad B.& C;ad E,vel D, ad F loquamur : metientus
quoque C, D, ipfum G, antecedentes antecedentem,quod fit G, ad
B,ut C ad B, vel D, ad F. Atqui & C, D, latera meriuntur oumerum
A,cujus funt latera. IgiturG, A » menfuram communem”habent

tam C,quam D; Ac proinde compofiti funt incer fe, Rurfus cum fig

A,ad

7 fopr.”
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A3dGutCadEvelDad F : metiantur autem C,D/Jatera fuum
planum Asantecedentes antecedentem:metientur etiam E,F,ipfum
G,confequentes confequentem. Quarccum& E . F,latera fium
planum B,metiantur,habebuntG, 2.communem menfuram tamE,
quam F:ideoque erunt inter fe compofiti.

Ex qua demonftratione eriam manifeftum rclanultur, priorum
duorum numerorii A, G,communes menfuras effeC,Dlatera prio-
ris plani A ¢ pofteriorum autem G.B,menfuras communes efle E,F,
Jateraplani pofterioris B. , :

THEOR. 17. PROPOS. 19,

Duorum fimilium folidorum numcroruni duo medii
proportionales funtnumeri : Etfolidus ad folidum eri-
plicatam rationem habet lateris hemologi. ad latus ho-

. mologum.

Sint folidi numevrifimiles AB.t5 laterailliue fint C> D, E, Im]u
weroillis proporsionalia F.G.H.ita ut fit C. adD. quemadmsodum
Fi8dG. o D.ad E.ficut G.ad H. Dicoinser A. ¢»B. cadere duos

medios prapornonnlcs e proporti-

A;30.M:60.N.120.B,240. enem A.adB. effs triplicatam ejsus,

L6. Lau K,z4. quam babent latera omologa C.F.

C,z D,34E5.F,4.G,6. Hy1o velD G.wel E. H. Multiplicantes

B.femusuoC, D. faciantI: FG.
fcmuma mulsiplicansesfagiant K.Item D.F. fe mutno maltiplican-
tosfaciant L. Poftremo E. H ipfum L. mulss; licantes faciane M,

- N. Quinigitur C.D.E. ipﬁ:l’. G.H. proportionalesfunt : erunt ¢

permusandoproportionales, nim.rum wtC. ad F.itaD. a4 G. ¢
E.ad H, QuoniamveroD.multiplicansC. ¢ F.fecit . &L:aeris
ut C.adF.italad L. Simili modo.quia¥, multiplicans D. ¢ G.fe-
cit L.ep K :berit quogucus D.ad G itaL adK. Suntergo I. LK.
continue proportionalesin ratione C. adE.velD.adG. vel E.ad H.
Xt quoniam A.folidus faclus eft ¢x mutuamultiplicatione larerum
C.D.E: faitus eft autem I, ¢x monlriplicatione mutua C, D : fit ut
E.multiplicans 1. faciat A. Eedem modo cumB, folidusfaltsa fit ex
mutuamultiplicationelaterumF.G.H : ¢ K, faitus ex mutia
multiplicatione¥.G i numerus H.ipfumK , multiplicans faciet B.
Quare cum E. multiplicans 1. ¢ L. fecerit A. o M.cerit A. adM,
st Lad L. hoc eff,us C.adF. velD.ad G.velE, ad H. Eademratione,
cum H.multiplicans L. K. fecerit N. ¢ B:d erit N.adB.ut L.adK.,
boceft.ut C.adF.velD.ad G. vel E. ad H.c Eft antem (5 M.ad N.ut
E.ad H: quod E.H. multiplicantes L fecerint ipfos M, ¢ N. Igitur
AM.N.B.continuefisnt roportionalesin rationsC.adF.velD.ad G;
Ve
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*welE,adH; tgqueideircointer A, B, folidos fimiles dno medii M,
IN,continkeproportionales cadunt. )
soniam vero,cum A,M,N,B, fiut proportionales continue! pro~
portio AB.triplicatraeft ejms,guambabet A,ad M: Eff antem Asad
M, ui C,udF,vel D,ad G,vel E.#d H: Hababit guoque A, #d B,foli-
diss ad folidum,proportionemiriplicatam ejsu quam habet C,adF,
vel D ,#d G, vel E,ad 1, latus ad latus homologam. Quocirca , dn-
orsem fimilism folidorum numerorum duo medii, Gre. Quod ofien-
dendum erat, -

SCHOLIVM.

Cum demonftratum fit A,M,N,B, proportionales effe in ratione
C,ad F.vel D,ad G,vel E;ad H, liquetinter duos fimiles folidos A,
& B,cadere duos medios proportionales M,& Niin rationc laterum
homelogorum C,Fvel D,G.vel E H,afluinptorum,

" Ex iis quz diafunt,perfpicaum etiam eft.duos medios p.ropor- A

tionales M.N. & utrumlibet folidorum A.8.interfe efle compofi-
tos.Cum enim A,M,N, B.oftenfi fint proportionales in ratione C,
ad Fvel Dad G vel E.ad H,hoc eft,efle A,ad M:& M.ad N,& N ad B
ut C,ad F,velD,ad G;vel E,ad H: metiantur autem F,G,H.laterafu-
um folidum B, confequentesconfequentem, fi de proportionibus
Nad g,& C.ad F, velDad G,vel B,ad H,loquamur: metientur quo-
que C,D,E:ipfum N, antecedentes antecedentem: quod fit N ad B,
utC,ad F,vel D,adG,velE.ad H. Atque & C,D,E,ipfum M , meti~

untur$ (Cumecnim M,factus fit,per conftru@ionem,ex E,in L,mes . .

ticturE,ipfum M. Dcinde quiaM N B.proportionales funt ipfish L,

‘K.metitur autem K,ipfum B,quod B,factus fitex K,in H, metictur .

quoqueLipfum M: Metiuntirautem & C,D:latera planum fuum
1. 4 Igitur & C,D : mYrientur ipfum M; Atque adeo C, D, K, ipfum

Mmcrientur.) Nec non & ipfum A,nimirum laterafuum folidum, 311.

PM-( ‘

Ergo A:M,N,habent communem menfuramtam C, quamD , & 247,

quam E ; Ideoque compofiti inter fe funt. Rurfus qui eft A,adMut
C,adF,vel D,ad G,velE,ad H; metiuntur autem C D:E, laterafoli-
dum{uum A, antecedentes ante- - e
tecedentem ; metientur quoque  A,30. Mi6o, Nyi1zo. B, 240.
F,G-H,ipfum M, cenfequentes LE Luz K,24. :
confequentem. Mctiuntur vero  C,2.D.3. E,5. F34. G;6. Hnio.
&F,GH,ipfumN. ; Cum enim faQus fitexH, in L.per conftru-

&ionem, meticturH » ipfamN. Deinde quiaA,M,N, ipfisl,
LK, proportionales funt: metitur autem Lipfum A.quod A.factus’

fit;ex Lin E ; metictur etiam K, ipfum N, Cumergo & F G » later®
mctiancur planum fuamK; metientur quoqueF Gipfum N,atque

adco, F,G, H.ipfum N, metientur. ) Nec non & ipfum B, nimirum .

late-
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Ai30.M60N.120. 8,240,  larera fuum folidi.Igicur M, K,

" Le.L12.K,24. B,communcm habent menfus

C:2.D,3.F,4.G,6. H,10. ramtam F,quam G, & quam H.
s Quare funt interfe compofiti,
‘ Ex quibusliquido conftat, priorum trium numerorum A, M, N,
communes cfle menfuras CD,E, latera priotis folidi 4 : At vero
¥,G,H, laterapofterioris folidi B.communes menfuras cffe pofte-
giorum trium numerorum M,N, B,

Quiavero folidus numerus tria laterahabet,ex quorum mutua
muluplicatione gignitur.demonftremus hoc loco,cundem nume-
rum folidum procreari, five primum latus ducanturin fecundum,
& numerus procreatus it tertium:{ive primumin tertium, & nu-
merus genitus infecundum: fivedeniq; fecundumintertium , &
produétusnumerus in primum. Quinctiam » propefitis quotvis

¢+ sumeris,eundem femper numerum gigni ¢x corum multiplicatis

one mutua,quomodocunque ordineminter f¢ permatent,  Qua

-" quidem res magnum ufum habetin rébus Arithmericis, Propona:
turergo cjufiodi thearema, .

Datis quotlibet numeris procreabitur ex eotum mu-

LI ‘tuamuliplicatione idem femper numerus, quomodo-
cunquc,ordmcm inter e permutent. '

: Sint primnm tres numeri dad

A.g. Bs. C.8. A i c,f exA,in B,fat D, Stex

D,15.E,120, F,24. G, 44. D,in ¢, fat &. Dicocundem 1,

. : procresri;fi ex A.in €,flat ¥,8¢ #,

a1y. defin, in Bmultiplicctur: Item fiex #.dn €. fiat 6:% 6, in 4, multiplices

bis. defin, tUr. Quotiem enim ¢,mulriplicans, b, facit 8, acritur £,ad o, i-

c1s. defin. B c,ad unitatem:Sed ur ¢,ad unitatems; bita iuoque .eﬁ F,adAt

quod a,multplicans c faciat . Igiturerit vf £,ad D,ita F,ada sut

: '::;:(‘ " autem p.ad Bycitaeft A,ad unitatem ¢ proprercaquod A, mulripli-
cans B.facit p. Igitur ex zquahitatecric,ut £ ad
‘ E, B g.ita ¥,ad unitatem : & atque idcirco numerus ex
D, A. B,in unitatem factus,hoc etl,ipfemet numerus 5,
B, unitas, aqualis erit numero fato ¢x Bsin 5, produitum
ex A.in 6. Quemadmodum igitur numerus &,fit
ex A, in 8, & ex produdoin c; itaidem %, fitex asin €& ex pro-
duftoiri 8, Quod cftprimum.
. Rurfus quiacx ¢,in D.fit & zeeritut 2.ad p,ita ¢, adunitatem,
 15. defin, : Sed ut ¢, ad unitatem , f1ea otiam cft G.ad B, co
fs.depin- E Gs quod a-faltuscft ex Biin ¢, Igitureritut 8,ad p,

’ ﬁis- Aefine o D B. ita ,ad 32 Vgautem v,ad A>gitaeft B, adunitas -

wfers wnitas, tem, proprereaquod o, faltuselt exa,inn. Igi
tr ex £qUO cribut ad Asita Gaduniratem : ha

A?r...
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proindenumerus falus ex 5.in unitatem,id eft, ipfemet numerus
“E,sequalis crit numerogenito ex Ain G s produzum exBing.
Quemadmodit igitut £.gignitut ex 4,in3, &exprodu@to in ¢, ita
4dem B,procreatur cx B,in C,8 ¢x produ@loin A, g eft fecundom,
| Sint deinde quatuornumeri 4,8,¢,D iatqueex A,in B, & ex
produdtoinC,&exprodicoin p, fiat £. Dico cundein 3,gigniex
tA,in 8,& cx produttoin b,& cxprodu@onc.lemex Ain 6.5 x
produftoin 3,& exprodu@nin b. Item «

‘€x A.in C,& ¢x productoin p,& expro- As2.7R3.C.Dw
iduétoinB: Item ex A,in D, & ex produ- E,120.

1 €toin B:& exprodudtoin ¢.itemexa,it

iin D,8¢ cx produdtoin ¢,& ex é{)roduﬂo ing. lrem;exs,in ¢, &

 exprodultoin A & cx produétoin b : item ex B,in ¢, & exprodu-
: &oin b,& exprodudtoin A : Item ex »in D& exprodudoin A,%-

s ex produétoin ¢.Item ex ®:in p,& exproducto in ¢,& cx produ-~
} &oin A :Itemex c,in p,& exprodudtoin a,& exprodudto in 2.1-
: temeX €,in D,& ex produ@oin »,& exprodu@oin A itaut Sra-

ter primam multiplicationer,qua omnes quatuor nutheti ordina-

tim multiplicantur inter fe.fiant1z. multiplicationes diverfa produs
' centes cundem fempér numerum,  Quoniam enim ut in tribus 0-
 ftenfum eft idem numetusfit,five genicus numerus ex A, in 2, du.

atur prius in & deinde hi¢ produftusin p,five priusin v, deinde

hic productusin ¢, conftatid quod primoloco proponitur.
. Deinde quia utintribus eft oftenfim,idem numerus fit ex a,in
»,& ex produto in c,quifit ex A; in €, & exproduttein 3, perfpi.
- ¢uum cft cundemn numerum gigni tum exA,in 3, & ¢x produito
_in c,& exproduéto in Dytumcx A, in ¢, & exprodutoin x, &ex
“produ&oin p,quod cft fecundum. .
 Tentio quoniam,utintribus eft oftenfum, idem mimerus pro-
_creatur,{ive genitus ex A,in C, ducatur priusin B, deinde hic proa
. du@usin p,five priusin p.deinde hic productusin », patet , eun-
; dem generafi numerum tum ex Agin ¢, & exproduttoin 3, &ex
_produloin p,tumex A, in ¢, & exprodu&oin b,&cx produdtoin
- 3.Cumergoille fit 2qualis proxime oftenfus primo produo, crit
- & hic zquabiscidem.quod eft tertium,
~ Quartoquia,utintribus oftenfum eft, idem numerus fit ex a,
in 3,& ex produto in D,qui ex4, in ,& ex produ@oin B.gigne-
tur quoque idem numerasex A,in B, & ex produ@oind & cx pro-
dudoin c,qui exA,in D& exprodudtoinB, & ex produftoin c.
Sedille oftenfus cft primo locozqualis ¢i.qui fitex A, 10 B.& expro -
du&toin ¢, & ex produtto.in b.Igitur & hic. Qupd eft quartum.
Quinto quoniam , ut demontftratum eftin tribus , idem nume=
rus gignitur ex A, in ¢,& ex produ@oin b,qui ¢xa , inD, &ex

produstoin ¢,produccturidem numerus ¢xAyin 6,5 cxproduéto

- i inp &
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inD,& ex productoin B,qui ex 4,in D& expradu@toin €, &
produco inB. Gum ergolle fit offenfus tertioloco @qualis ei, qu
fit ex AsinB,& exproducto inC:& exproduétoinD , erit 8chicer
dem zqualis, Quod cft quintam. . .
Sexto,quia,utin tribus defnonftravimus,idem numerus fic ex4.
inB,& exprodutoin C.qui fitexB,in C,& exproduftoin A ; i
quet cundem prdcreari numerum tamex Ain B, & ex produ&to in
G,& ex produétoin D,quamex B,in C-& exprodudtoin 4 | &e
produ@oinD,quod et fextum, _ S
Septimo quiaut in tribus oftendimus,idemnumerus gignitus,
five produdtus ex B.in C,ducatur priusin A, deinde hic produétus
in D.five priusinD,dcinde hic productusin A: conflat eundem =u.
meram fieri exB,in C.& ex produéto in D.& exproduftein A , qui
-~ fitexB,in C,& exproduto in A,& exproductoinD. Sed hic pro-
ximeoftenfus eft axqualis ei,qui fit ex AsinB,& ex praduéto inC.k
exproduto in D,Igitur &ille,quod eft feptimum, .
O&avo quia,utintribusoftenfum eft.idem numerus procreatur
! exA.in B.&exproduftoinD. quiexB in D.& ex produftoin A;
gignetur quoque idem numerusex A.in B. & ex produétoin D.&
ex produétoin C. qui exB.in D.& ex produtoina. & e¢x produ-
&o inC Sedille primo loco oftenfus et equalis eis qui fit ex Aun
* B.&cx produéoin C. &ex produdo’in D. Igitur & hic Quod
o&avum. . : )
Nono quia,ut demonftratum eltin tribus.idem numerus fit e
B, inC.& gxprodu@oin D quiexB.inD. & ex produéto inC:pro-
creabrtur idem quoque nimerusex B in C & ex produéto in D. &
© exprodu@oin A. quiex B.in D.&sexproduéto in €. & ex produ-
&o in A. Sedille oftenfus eft feptimo loco 2qualisei,qui fir ex Ain
B & exprodu@toin C.&exproduétoinD. Ergo & hic. Quod «<h
nonum. : _
Decitmo quoniam,ut intribus et demonftratum;idem gignitu
pumcrus ¢exA inC, & exprodu@oinD,
" Az, B3Cyg.Dis.  quiex C.inD.& exproductoin A. produ-
" Eaze. ' cetur quoque idemn numerus ex A.inC.&
exprodudtoin D.& ex produéto in B, qui
ex C.inD. & ex produftoin A,& exproduétoinB. Sed ille, ut ger-
tio loco eft oftenfum,zqualis eft ci,quifitex A.in B.& ex prédudto
in C:& exproductoin D, Igitur & hic. Quod eft decimum.
Poftremo quoniarm, ut oftenfum eft in tribus.idem pumerusg
gniturexB.in C. & ex produétoin D,quiexCin D. & ex produ-
&oinB,procreabitur quoqueidem numerus ex B, in C. & ay pro- '
dufo in D,& exprodudoin A. quiex C.inD-& ex productoinB. '
& cx produétoin A. Sedille feptimo loco oftenfus cft zqualisci, -
" quific ex AihB & ex produétoin C. & ex produitoia D, Igiturk
" hicidemaqualis erit. Quod ¢ft undecimum, |

Eoden
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.- Bodemargumentandi- modoutehdum eft inquinque vel pluri-
bus numetis,dummodo interdumiin quinque af?umaturid »quod
jamin quatuor demonflratum eft; &infex,
quod ingquinques&e. Vein quinquenume- A.B.C.D.E.
1isA,B,C,DE, appiret, quorunti ordinéter 4.B.C.E.D
immutavinius,idemque femper numerus  A.B.E.D.C.
excontinua éoruhi multiplicatione intet B, C.A. D.E.

- fe procéreatuit. Nam produ&tusex A, in B; S

cum C,D,E, conflituitquatud¢ numeros, Ergo quomodocunque
inter fe ordincm permutent,edndedk femper gignent numerum: ac
proinde tamifccundus ordo,quamtertius,eundem dumerum pro-
ducet,querii primiis. Item quia trés niimén A,B,C, quomodocun-
qucordinem commutent,cundem efficiunt numerum: fit ut quar-
tus ordo.cundem prosfus numerum procieet, queni primns, &
£ic de cateris, _—

THEOR.8, PROPOS.20. X
Siinter duosnumeros unus medivs proportionalis
¢adat numerus; Similes planieruntilli Aumeri.
Cadatinter A, & B, medisid proportionalis D.Dico A, ¢h B, effe -,

- planos fimiles. SumanturD,¢h E, sinimiinratione A)C,B, Quis 43i, f(..
igitur D, E,minimi funt invatione A,ad C, AmetienturD ; & E ; i- prim.
pfos As & C,aque: matianturper F. Similiser aque mesientur ipfos b g, prond,
C.¢o» B: metiantur pér G. b ltaqueF, multiplicans D5 E; facist ¢ g, pro-
A, Cc Item G,eofdems D, ¢5 E, mislti- ' Bun.

plscansfaciet C,¢pB. QuiaergoE, mul: Ax8. C.z4.B32 di7.fea -

tiplicansF,¢p Gferit C,cpB.d erits C; D,3.E,4.F,6.G,8 peim,
#d B, itaF, ad G.Vs autem C,adB bt ¢ S

“vas D,ad E. Igitirerit #t D,ad E,ita¥,ad G ; ¢ permutando ut D,
#d F.ita Ead G, Quontiam vero F, multiplicans Dfecit A", erit A, -
plansutnjus latera D.F. Similimodo guia G.multiplicans E , fecit

" Bierit ¢ B,planus, cujus laiera E; G. Cumergo haclaieraoftenfa
fint effeproportionaliaoc eft, D:adF, wt E-ad G orsint ex defin, A,
B. plani fimiles. Quare fiinserdnos numieros uhws,cpc. Quod de~
gonfirandumerat, ' ' s '

THEO R. 19. PROPOS. 2t : Xix,e
$i inter dues numerosduo medii proportionales ¢a+
dant numeri; Similes folidi funtilli nureri,." \ S

CADANT inter 4> &3, o
dnomedii prepestionales C, A,24.C,72.D,216.B,648
D, Dico A,GrBs offefimiles - E,t. F,3. G,o. )

Jolidos.SumasuriresE\5.G) Ht.Lt.M,24.K, 3.L,3. N,720
{- ) - h ! mi’ia
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minimiinratione A,C.D,B, Quoniamigisurinter Es ¢ G, media

a 20'- o8, Wacadit proportionalis; a drunt E, o Gplanifimiles : fint ipfives

barfe-

<21 fop.

e18. fep.
f17.feps.

E, latera B:1,ipfius vero G, latera illis proportionalia K, L. Et quin
E,F, G, cum niinimifint in ratione A.C, D, b aque metitintar ipfos
A, C, D, ejufdom rasionis cum illis , metianturptr M, eodemgne
modo.c qusa E, F, G, minimi .
aque metiuniur C,D,B, ean-
E 1 FE3 G,g. . dom Iubefum rasionem cum
H.l.I,l.M;z‘-K,’ N,78. i faﬂ'l mtt“"lf“"'P"N H d na
- < sut M, multiplicans E,F, G,

A 8. G, 12. D 3 L, N,3. f“f".\‘"'A-C» Dih N, multi-
E, 4. E 6. Go. . plicans eofdem E, F,G, faciat.
H,2. Lz, M2.K>3.L,3. N, 3. C,D, B, factus ¢f autem E,
< -~ exmuliiplicatione mutusfr -

erumlaterum H, ¢ Iinec non G , ox muiua multiplicatione fuo-
vum laterum K.¢5 E. Igitur A, producitur ex mursua multiplica-
tiome HI,M'; (5B, ex mutnamuliiplicationeK, L ,N ; arque adeo
A folidus efnumerws,ex defin.latera babens H,1,M : ¢ 8, folidus
essamlaterahabens K.L,N. Quia vero M, ¢ N, multiplicantes F,
faciant C,¢p D, ut offendimes: ceris C,ad D, us M.ad N = fSunt
autem C, ¢ D,in eadem vatione,in qua E, ¢»F : quod N, mulsipli-
cans K, (0 F. fecerit ipfos C,¢5 D: Necnon ¢» E ¥, eandem habens
rarionem,quam H, K, vell,L. Etenim tnterplanesfsmilesE,G,ca-.
ditE; mediusproportionalis,per coroll propof1o. bujus lib. in ratio-
nelatersim bomologornm H,K, vel LL. Igitur evis quoque FadK,
G Lad L, ut M,ad N, ¢ permutandoH,ad I, 4t K,ad L ; & 1,adM,
%2 L,ad N. Proportionalia ergofunt lateraH, 1, M, lateribus K, L,
M acpropteréa fimiles funt numersfolids 4,60 B. Quam ob vem f5
snter duos numeyos ano medsi proportionales cadant numeri , ¢ee.

Quaderat demonftrandum.

A,24.C, 72.D,216. B,648.

SCHOLIVM.

Duo exemplaappefuimus,inquorum prioriliquido conftat, u-
nitatem E, efle planum numerum. & umtates H, & L cjus latgra, b
cetimpropric,ut in dcfinitione numeri plani monvimus  Sienimy-
unitatem a mumeris planis excludamus, non poterimus hac argu-
mentatione Euclidis demonftrare,numeros A,& B, qui includung’
duos mediosproportionales C,& D, effe folidos fimiles. Quodi- .
dem continget ingliis omnibus numeris, qui habent duos medios
proportionales in ratione multiplici,cujufmodi funtetigm A B,in e~
odem priori gxemplo. Hoc autem cft abfurdum,cumEuclides pro- ..

. pofitionem generaiiter propongr,camque finculla exceptionedes

monftret, T .

THE-



v

. LR v ny
., THEOR. z0. PROPOS. 2. %,

Sitresnumerideinceps fintproportionales , primus
autem fit quadratus ; Et terius quadratus erit,

Sint tres numeri A, B,C,continue proporeionales, fitque primms
eorum A, guadratss. Dico g tertinm C.q:{nlram &ffe. Naw
euminter A, ¢ C,cadat medius pro-
portionalis saerunt A ér Cplani fi- A, 9. Bsq, C, 334, 220,08,
miles. Quareexifiente 4, quadrato,
evit n C, #i fimills,quadratss. Si igitur tres numeri deinsaps fins
proportionales,cne. Quod demonfirandum eras.

- THEOR. 2. PROPOS. 23

Si quatuor numeri deinceps {int proportionales pri
musautem fit cubus ; Etquartus cubus erit.

Sint quatuornumeri A, B, C. D, proportionales continue, & A,
primws fit cubss. Dicotsn, quartum D , cubum offe. Cum enim
inter A,¢5» D, cadant duo medii
propersionalss 8,C:b arunt A, A,37.8,45.C,75. D, 125.
& D, folidi fimiles. Quare exi- 7 ’ ; ba1 o8
Lfiontea, cubo,evit ¢» D, illi fimilie, cubus  Quamobrem , fi qua-

gnor numeri deinceps fius proporsionales,Grc. Quod eras dsmons
firandum, : :

Xxjs

SCHoLIVM. ’

Haccltapid omnesinterpretes Euclidis,quosego vidi, vulgata
demonftratio preecidentium duarum propofitionum,quam qui di-
ligenter examnare veli.inveniet fane mancam effe & impetfe@tant.
cam enim addefin.21 lib.7. tradidetimus, duos numeros planoss
vel folidos poflc fimiles effe,quamvis,non quibufcunque lateribus !
unius exhiberi poffint alialatcra alterius proportionalias dummie-
do quibufdam lateribus unius proportionalia tint quardam alteriug
lurc optimo quis inficiari poterit, i duorum planorum fimilium
unus fuerit quadratus,alterum quoque quadracum cfle, & fi duo-
rum fimilium folidorum unus cubas fuerit,alterum ctiam efle cus
bum: quodtaméin demenfiratione pro concetfo,atq; omnib.per
fpicue aflumebatur. Nam pofitis duobus numens planis 32. & 64.
fimilibus,fatis eft,ut duobus lateribus prioris,qualia fine 3,8 12. exe
hibeanturalia duolatera pofterioris,nimitum 4.&16.proportions*
1ia. Vnde etid € prior fit quadratus,habés duolatera zqualia 6.& o. v
mcrito dubitare quis poifitimo omnino negare, pofterioré habei ¢
alia duolatera his proportionalia,hoc eftanter fe quoque zguaiia,
atq;adeo cffe quasmﬁ:qucmadmodﬁ ctiam manifcftum eit, hilce
Jateribus prioris 4. & 9. vel 2. & 18. noh refpor:dere alia larera

' ha L
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inpofteriori proportionalia. Siigitur his lateribus prioris numeri
non reperiunturalialatera in polteriori proportionalia,quanquam
ipfinumeri fintfimiles,cur fine damooftratione ulla concedemus;
his lateribus prioris equalibus 6. & 6. affignari pofle in pofteriori
alia duo proporticnalia,videlicet & inter fe &qualia 2 Iteni dicen-
+dum eft defolid:s tinilibus.Quapropter utramque propofitionem
Euclidis aliter demonfirabimus,ad hunc,qui fequitur,modun. .
Sinttres numeri A .B.C: coatinue proportionales,& primus A,
quadratus: Dicd & C,tertium cffequadratum. Sumpto enim D,
laterequadrati 4. cum'D. ex defin. in e ficiat A. erunt D.& A, ex
' ) fcholio propof g. hiujuslib. ab unitate con-
A,36.B,48.C,64. tinueproportionales, eritqucconvertendo
D,s... E,s. A.adDiutD.ad unitatem ; atdue adeo
~ uftitas; cuminternumerurm A, eundem,& tam nu-
' merum C,quam unitatem , cadantmedii
proportionales multituditie&quales nimirtmunus i cadentquo-
quétotidem,ex theor.3. fcholis propof. 19 Hujus 1ib. intet unitd-
tem,atque C.numerund, nimiram unus,quifit E. Quoniam igitur
unitas & E.G.numeri {unt continue proportionales:producetur C.
exE.infc ipfumi,cxfcholio propof 10: hujuslib.Ac proinde C.quas

" dratuserit ex defin cojus latus E.

aodf ‘

b3 ot

c7. 08

111,083,

20, o,

Aliter, Sumptis tribus numeris D E.F. minimisinratione A. ad
B. &'B.ad C; metictuc D.ipfum A. &F.ipfum C.xque,ex iis,quz’
oftendimus ad propof. 1. ib.7. Et quoniam extremi D. F. mini-

erum trium numerorum,per coroll. 1. propof. 2. hujus lib. fune
quadrari:Eft autem A, quadiatus

exhypothefi -4 cadet inter A. &
D. quadratos medius iinus pto-
portionalis;ut G.Quia vere cft ex
- #&quout A.ad C.itaD.adF; &
) -permutando,ut A4, adD.itaC.ad -
F,bcadetquoqueintet C.&F. unus proportionalis medius,nimi-
rumH; Cum e1go F primus.metiaturC, ukimum 5 ¢ meticturi= -
dent & fecundum H.Sumpto autem Llatere quadiati 3 Mctiatur
Itoties mimerum K quotics Fipfum H. metitur; ita ut H,ad F&
K.ad Leandem habeant proportionetn miultiplicem. Sitquoque L,
quadratusspfius K 4. Itaquequia ratio L.ad F.quadrati 4d quadra. -
tumi,duplicata eft rationis K. ad Llateris ad latus,hoceft HadF. Eft
autem &¢ratio C.ad F.cjufdem rationis H:adF. ex defin, duplicata,
quodcenvertendo fint proportionalesetiam C.H.F. erit L.ad F. ue
C.ad F ; Ac proinde L. & C. ®quales funt. Exiftente ergo L. qua-
" drato,ex conftructione,8¢ C. quadratuserit. - ' :
ALITER. ¢Quoniam A& C, fimiles plani funt ; fint corum
latera proportio :alia, D,E,quidemipfius A; at F.G,ipfius C; itauc

Aygsq B’480‘ C’64"
Gais. H, 32.
D,9. Ex2. Fa6.
L,64. K8, Lg.

i Du.

£ i
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{it D.adE.ficutrF. ad G:affumatur- X
quecH. latus quadrati A. Quoniam  A,36, B,48. C.64, |
igituridemnumerus A, producitue Hs, L8,

.exDsinB,&exH.in feacruntD.H.  D,3, E.12.F, 4.G,16.

. E.continue proportionales, Cum |
ergofitF.adG. u_tD;ad E; cadatque inter D, & E.medius propot-
tionalis H. & cadet quoque inter F. &G, unus medius proportiona-
lis,qui fit 1, Quare cum F.IG. fint . )
continucproportionales:cidemnu-  A36, B,43, C,64.
merus fiet exF.in G.quiexLinfei~ H, 4. 1, 8.
pfum, Fitautem C.exF.in G. Igitur D, 6, E,6. F,8.G,8$.
&idem C.fiet exLinfeipfum:Atque -
adeo C, quadratus erit ,ex definitione,cujus latus L _

St rurfum quatuornumeri A.B.C.D. continue proportiona=

Jes, & A.primus,fitcubus. Digo & D. quartum, cubum efle. Sum-
ptocnimE. latere cubi A; fiat exE. infeipfum numerusF. ac pro~
inde,exdefin. exE, in F. cubus A. nga ergo E.infefacitF.&in F.

facit 4. cruntex fchelio pro- - . \ :
.pof.e. hujus lib.E.F.A. con-  A,64. Bjgo. C,400. D,1000,
tinue proportionales abuni~ ~ F,i4, H,100,
tate 3 atque idcirco conver- E, 4. G, 10,

tendo proportionales quoq; unitas,

.¢runtnumeri A.F E & uni-
tas. Itaque cum tamanter numerum D. quamunitatem, ac eun=
dem numerum A. cadant medii proportionales multitudine zqua-
les,videlicet duo: cadent extheorem. 3. fcholii propof.10.hujuslib.
totidem mediiinterunitatem, & numerym D. quifint G.H Itaque
quiaunitas & numeriG.H.D. continue funt proportionales :%ct
© H.exG.infe,& D.exG. inproductum H.ut ad propof. 10, hujus
lib. anobis et demonftratum. Quare D, cubuseft, ex definitione,
cujuslarus G. i o
aliter, Inventis quatuor numeris minimis E.F.G. H. in ratione
A.adB.&B.adC. & C.ad D. metictur E. ipfum/A. & H. ipfum
"D.2que,pes ea,quzeadpro- - _
pof.ae.lib. 7.demonftravi . A,64.5,160. C.400.D,1000,

mus. Etquia EHiextremi K, 32, M, so0.
‘quatuor minimorum, cubi 1,6, . L,z50.
_ funt,ex s, coroll. propel. 2. E g, F,z0. G,s0. H,12s.
- hujuslib, Eft autem & A, - P,1000.0,10. Nys,

cubus, exhypothefi : dca~ L
dentinter E.4.cubos duo mediiproportionales,quifint1.K, Quo-

niamautem,cx zquo,cft ut A.ad D. 1ta E.ad H: & permutandojut |

A.adE.ita D.ad H :ecadent quoqueinter B D, duo medii pro-
porcionales:qui fiat L, M. Cum ergo H,primus metiatur D extre-

h ; © o mum
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mum,f metieturidem & L,fecuindum. Sumpto deindeN , latere
«ubi H; metiatur N,toties numerum O,quoties H,ipfim L, itaue
L.ad Hy& O:ad N,candem habeant proportionem multiplicem : fic
quoque P,cubus ipfius O. a Itaque cum ratio P,ad H, cubi ad cu~
bum,triplicate (it rationis O,ad N, lateris ad latus,hoc eft, L, ad H =
Sit autein & ratio D,ad H,¢jufdemrationis L,ad H, ex defin. tripli«
€ata,quod convertendo proportionales eriarg fint D,M, L, H : erit
P,adH.ut D.adH; Acpropterca P, & D,zqualcs erunt. Quare
cum P,cubus (irex conftrutione,cubus quoque eritD.

THEOR. 222 PROPOS. 24.
Siduo numerirationem habeant interfe , quam qua-

 dratas nunferusad quadratum numerum, primus autem

bi1.o&.
<8 o,

daz.ad.

e24.0i,

N

» f24. 0.

gu.ois-.

h_u. ol
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fit quadratus,& {ecundus quadratus erit. .
Sz enim A,adB,us C, guadradusad quadratum D ; fitgues A, .
gHadrarus. Dico ¢ B, effe quadrasum. Cum enimfit A ad B, ue
y C.4dD: beadat autem inter C. ¢h D, qua-

A, 36, F, 48 B,64. Aratosunasmedins proportionalis, videlicos
C.p. E,iz.Dp6. E ceades quog, uter A€o B, medins unus,
qui fit . Quia sgitur tres numeri fins con-
;tinueproportionales A.F, '8 i ¢ A, primus eft guiadratus : erit ¢bo
B, tertius quadrasus. d Quare fi dno numerirationem hakbeant in-

terfe , guam quadratus numerus ad quadratum numersm, Gra,
Quod erat oftandendum. '

. COROLLARIVM. :

Liquetex his, prnportionem cujufvis numeri quadrati ad quemliber
numerum non quadratum exhiberi nulle modo poffe in duobys nume-
1is quadratis. $i enim exhiberetur,e eflent ambo priores numer haben-
tes proportionem,quam quadrati propertionis exhibitz,etiam quadrari,
cum primus ponatur quadratus. Quod eftabfurdum. Ponitur enim fe-
cundus,non quadratus. Vade numeriin dupla proporrione proportio~
nemaon habent,quam quadsatus ad quadratum. Si enim haberent, ef-
fent omnes hiduplinaineri 4.2.16.32.64.127. &¢. quadrati. Primo enim
<. cxiftente quadrato, fefler & 8. quadratus.Igitur & 16. & 32. & o.quod
eft abfurdum.g Niinter 4.&3. & inter 8. & 16.& inter16.% 32. &c.cade~
ret medius proportionalis,fi efflent quadrati : cum tamen in fcholio pro=
pof.s.hujus lib demenfiratumfit , inter numeros duplz proportionis
quofvis non poflccadere medium proportianalem. - ,

Simili modo numeri in quintupla proportione propostionemgon ha-
bebunt,quam quadratus numerus ad numerum quadratum. Sicnimha-
berent,h cadetetinter cos medius proporrionalis. i Igitur & inter 5. & 1.
minimos numeros quintuplz propastionis,quod fisti non pofle,demo-
ftratum anobis eftinfcholia piopof.g. hujus lib.

f

! THEOR. 23 PROPOS. 25
$i duonumeri rationeminter fehabeant , quam cu~
' : bus
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_bus numerus ad cubum numerim, primus autem fit cu-
bus, & fecundus cubuserit. o ‘
Sit anim A, adB, ut C,cubss ad D, cubsum, fitque A,cubus. Dico -
& B,cubum effe. Cum enim fit A;adB, ut C,4d D , acadans ausem 312,04,
inter C, ¢p D, cubos duo medis - '
proportionales,quifit EF: b 48  G,u2. Hts. B2y b8, oit.
cadent guoqueipter A, & B, (C,64. E,06. F,144.Ds216,
duo medsi, quifint G,H. Quin
sgiewr quatnor nmeri A,G,H,B , [unt continue praportionales , [ cz3.08
A primus eft cubmes ; c.evit On B,quartus cubus. Quocivea, ff duo 3.06%
numerirationeminter e habeant quam cubus numerns ad cupum
numerum,Goc. Quod demonfirandim erat. e T
~ g COROLLARIVM.
‘Patet etiam ex his,propoitionem cujufvis numeri cubi ad quemlibet
‘numerum non cubum,non pofle reperiri in duebus numeris cubis. Sie- d 25. o,
mm reperiretir 5 4 effeor ambo pridres nnmen habentes proportio-
. pem, quam wibi proportionis repeit, atiam cubi,cum primus ponatur
cubus.Quod eft abiurdum. Poniturenim iecundus, non cubus,

" THEOR.4. PROPOS.26. - "
Similes plani numeri rationem inter fe habent, quam
quadratus namerus ad quadratum numerum, '
- . §intplani fimiles A, ¢ B. Dico effeut A,4dB,ita aliguem nx-
" mernm quadratum adalisxm quesdam
gquadratum. Cunjenim A,¢pB, fintpla-  A,20, C30.. B,45. it
of (4

ni fimilos: e cadet snter eos unus medi D,4 E,6. Fo.
us proporsionalis,videlicee C. Sumptis ‘ /
srgotribasnumeris D:E.F > minimis in vatione continns A,C,B:
sramt axtremi D, ¢ F quadrati , ex corall. 1 propof. 2. bujmlib.
uarecum fit, ex aquo A, #dB, :
ut D, ad Eomanfeflumefl,itacf A 0. ‘C0. B, 45
JeAadB, uief quadrarus ali- D .. EB6. F,g..
quis,videlicet D, ad quadratum
alinm,ut adF, Ergo fsmilesplani numeri rationem inser fo babens,
Gre. Quoddemonfivandumerat. .
, SCHOLIVM. ’ L
Facile etiam demonftyabimus converfum hujus; videlicee. ‘
Numeri, qui proportionem habent , quam qua-

- dratus numerus adquadratam numerum, fimiles plani
funt. o ,

- Habeantnumeri A, B, proportionemin- A,g. B,18. . o
terfe,quam quadrati C,d DicoA,B,effepla- C,16. D, 36, |
nos fimiles. f Quonid enim interquadratosC, f1v.08,

M . h 4 Djﬂ-- .
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. Dicaditunus mediusproportionalis ; Et eft, ue
A8 B,18.  C,adD.itaA,adB; s cadet quoque medins pra-

; C,16.D,36. pouionalnsinte}‘ A& B, bQuare A,& B,plani fi -

- miles fune. .
Exhocperfpicuum ¢ft,plgnos humeros , qui fimiles nonfurie,
troportiﬂon em non habere,quam quadratus ag quadratum.Sienim
aberent eflent,ut modo demonfiratum eft,plani fimiles , quod eft
abfu:dum,gqngntur enjmnon fimiles. L

THEOR, 25, PROPOS, 27
Siniilesfolidi numeri rationem habent inter fe ,-.q'ua-l'n‘

cubus pumerusad cubumppmerym. .
Sint fimilesfolidi AB, Dicaeffe, ut A, 848 , ita cubum quema

biam numernm ad alism quendam cubum, Quiaenim A Bfuns fo~

lidifimiles; ¢ cadent inter eos dup medii proporsionales, qui funt C,
D. Sumptis autam guatsor nupieris EF.G Hominimis in continun
propertione A,C,D,B ; eraant exsremi E H,ex coroll 1. prop. 3. bhusees
v S lib.cubi. Quare, cum ex as
As240.C,360.D, 540. B.§10. gm%‘t A,adB:utE, ad H ;
E 8. Fi2, Gu3. H2y.  conflatisacfle A,ad B utefp

- S ctbius aliquis, mimirum E,ad

alium cubum,videlicat ad K. Shniles ergo folidi numarirationem

habent inter fo,¢¢ Quoderat offendenduem.
SCHOLIVM, ‘ .
Converfiim hujus etiam demanfirabimus: filicet, .
Numeri,qui proportionem habent , quam cubus nu«
merusad cubum numerum,funcfolidi fimiles, -
Numeri cnim 4,3, proportioncm habeantinter f¢, quam cubi
C.D.Dico A. B.falidos effe fimiles. Namcum
A16, B, s4. fita,adB,urC,adD :dcadantautem interG
C,64.  D,z15. D,cubosduo medii proportionales, e cadent
o quoqueinter A-B duo medii. fSuntergoA,
& B,folidi fimiles. : :

Ex his ompibus perfpicucinfertur,nullos numeros habentes du-
lam proportionem,vel fuperparticularem.ve! fupecbipartientem,
efle fimiles planos,vel folidos. Sienim effent fimiles plani, g cade.
ret inter cos medius unus proportionalis,quod fierinon poffe,jam

© dudumoftenfumcftin fcholio prapaf 8,hujus hb. Eadem ratione
- pon erunt fimiles folidi,com inter eos cadere pon pofint duonae-

dii proportienales.Nam4 alias caderent quoquedua mediiinter
minimos carundem proportionum numeros. Quod fieri nonpo.
teft,quod hivel fola unitate,vel certe binatio tanti inter fe diftent,

‘ ut
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ue in fcholio predifto traditum eftsinter quos certum eft,non poffe
recipi dnos numeros,nedum duos medios proportionales, - .
i Similiter nec duo quivis numen primi effe poffunt plani fimiles,
el folidi,cum nonpoffunt habere lateraproportionalia. Nath quie
ibet numertis planus,quifitnumerus primus, Jatera habet folum-
‘nodo unitatem,& feipfum,quamvisimpropric. Vthi numeri pla-
titg,-& 23. latera habentzag. & 1.23. cumex horummutna mul-
iplicatione produgantur ,. quz conftat non cfléproportionalia,
uivis verg numerus folidus,qui numerus ctiam primus fit latera
antum habetduasunicates, & feipfum, Vthi numeri folidi 25. &
+7.latera habent1.1. 29. &1 47.cum ex mutua horum multi-
slicatione producantur, Perfpicuum autem cft, ¢a non pofle cffe
>roportionalia. ,
* Rurfus neque duo quicunque numeri interfe primi,qui quadras A
i aon fint,vel cubi,(quamvis neuter eorum primus fit) plani fimi-
- esyvel folidi fimiles effe poffunt, Si enim duo hujufmodi numeri :
* nter fe primi,dicantureffe plani.vel folidifimiles; & cadet inter il- 2 1,¢h 19,
‘losunus medius proportjonalis,velduo. Cum ergoextremi duo o5, ’
"ponanturinter fe primi.crunt omnes tres, velquatuor inter fe pric
imi,cum nullus numerysillos omnes, tanquam communis menfu-
ra metixi poffit,propter duosextremosinter fe primos. Quare mi-
‘aimi eryntcontinue proportionales,ut infcholio propof.z4.lib.y.
'Jemonfiravimus, Ac propterea ex coroll.1. propof. 2. hujus lib.
extremi duo quadratic:unt,vclcubi,quod abfurdum eff, Posun~
jurenimneque quadrati,neque cubj. o :
Ex hisfequitur,fi duo numeri fintplani,vel folidi fimiles, quo-
fum minor fit primus, minorem numerare majorem. Nam fi eum
' non numerarct; & eflentduo Ptopoﬁti numeriintet fe primi;acpro- b 3N f,.
indc,ut proxime oftendimus,non poffent effe plani, vel folidi fimi- prim.
les:quod abfurdum eft, & contra hypothefin,Verum hoc oftens
fivequoqueita demonftrabimus. Sintprimum duo numeri plani §-
- milesA, 8, {itque A,minor,primus, Dico a,. - *
ipfum p,metiri. Namcum A,& %,ponantur A, 3. B,42.
planifimiles, habebunt latera proportiona- C, 1.D,3. E,4. Faz
lia. Cum ergolateranumeri primia, fine
C.unitas,& numerus D,ipfi A, xqualis,quod nullus alius nume-
tus, prater c,unitatem , & numerumd., ipfi A , zqualem,
metiatur primum numertim A : fine 5, §,lateranumeri 8, laterib,
.C,D;proportionalia-itaut fit c,ad 5,ut p,ad F.Eritigitur permu-
tando ¢,ad .t §,3d 5. eIgitur numerusfaltusex ¢, primoin F,
quartum,zqualis erit ¢i,qui fitex p,fecundo in E,tertium : Fitau- c1g.fep.
tem ex c,unitatcin F.ipfemet numerus . Idem ergo numerus F, d 4.proni.
fietex p,in . 4Quare p,ipfm r,meticture Metitur auté ¥, ipfum e 4. pro.
E.quod g.gignaturex E,in r.fIgitur & p,id eft,a,illizqualis , e num,
undem B,metictur,quod cft propofiturm. hy Hinc £11.proni.

v
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Hinc perfpituumeft,duos numerosinter fe primos , quorIJ
minor primus fit.non poffe cfle planos fimiles. Nam fi effent fim-
les,metiretur minor majorem,utproxime oftendimus. Cumn erg
& (eipfum metiatur,non cffent inter fc primi, fed compefiti , qu
eftcontrahypothefin.

Sintdeinde duo folidifimiles A,B, fitque A,minor primus .Di
A,ipfum C,metiri. Namzum A & B, fint folidi (imiles,habebunt::
tera proportionalja. Cum ergo lateranumeri primi 4fintB,C ¢
nitates,& numerusD,ipfi A, zqualis quod nullus alius numer

! pracer unitatem & numerum D, ipli

, A3 B24. aqualem,metiatur numerum primu

B,1.C..D'3.E,2.F,2.G,6. A:fintEF,G,atera numeriB, late

‘ bus B,C,D, proportionalia, itaut fit i
adE wCadF,&DadG. Quaigitureft C,adF,ut Dad G «r
permucandoC, ad DutFad G. 4 Igiturnumerus faétus ex C , po
moin G, quartum &qualis erit ei,qui fitex D,fecundoinF , ter
um Firautem cx G,unitate in Giiplemet numerus G, Idem erg

autem G,ipfumB,quod G datus fitipfiusB. dIgitur& D | hec
A,illizqualis, cundem 3, meuctur,quod et propofitum.

Atque ex hocetiam conftat,duos numeros inter fe primos,
rum' minor primus fit,non pofle efle folidos fimi)es. Nam fi cm
fimiles,metiretur minor majorem,ut proxime oftendimus. Cu
ergo &feiplummetiatur.non effent inter fe primi,fed inter f¢ com
pofiti,quod eft contrahypothein.

Iraque facilis admodum eft inventio duorum planerum, vel fol
dorumnon {imiium. Sienim accipiantur duo numeri habent
proportionem duplam.vel fuperparticularem, vel fuperbipartier
tem: vel certeduo numeri primi,vel duo inter fe primi , quorun
neuter quadratus fi,aut cubus; cruntilliipfiper ea , quae tradiv
funt,planivel folidinon fimiles.

Rurfus quilibet dua numeri , quorum alter quadracus fir,ali
vero non quadratus;plani funt noa (imiles;quales funt 16 & 20.Si
enim effent plani fimiles : #haberent proportionem,quam quadr
tus ad quadratum Exiftente igitur 16. quadrate:feffer & 20. qus
dratus,quod eft abfurdum,ponitur enim non quadratus.

Bariratione quilib¢t duonumeri,quorumalter cubus fit , alter
vero non-cubus,folidi {untnon fimiles,ut 27.& 40. Si enim eflent
folidi fimiles, g haberent proportionem quam cubus ad cubum.|
Cum igitur 27. cubus fit.hcflec & q0. cu(r:u.quodcﬁ abfugdum: |
ponitur cnimnon cubus, . : .

FINIS ELEMENTI QCTAVI.
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- THEOR. .~ PROPOS.1 R
d’f Siduo fimiles plani numeri multnphcames {e mutso
facmnt quendani ,Produ&us quadratus erit, :

T Vo nummplmxf miles A,B,[e mutuo wenltiplican~
p tos faciant C, Dico'C, quadratum effe. Multipli-
13 cansenim A, feipfum faciat D , quadratsum. Quoni. s
s amigitur A, mulsiplicans A, ¢ B, produxit D, ¢ C»a

eritut AjadB,ita D.ad C. Atinter A, B, oum fint aty f""
v plani fimiles,b unus medius caditproportionalis. ¢ Igitwy o inter
& Do C,unusmedissproportionalis cades. CadatergoE , wefint ¢
Wiy convinme proportionales D, E,C. lta-

. quecumtres D.E,C, enmmuﬁnt pro- A,6.  B.s4.
uzv portionales . fii tqucpﬂmmD, quadra- D,36, E,08. C,324.
twsexconftruitions; d ervie quogueC, -

sk nmm,qndmmc. Siduoergo fimiles plani numeri nmlnpltun- daz. ot
sk: " 365 femmeno,the. Quoderas dcmonﬂmndnm

g THEOR.2. PROPOS. 2. .
144
$i duo numeri fe mutuo mukiplicantes faciant qua-
, - dratum ; fimilesplani erunt,
i DuosumeriA,B, femutuo multiphicantes fuum C. quadra-
do ¢am. Dico 4B, offe fimilesplancs. Mul- -
s tiplicansenim A, feipfumn faciatD,quadra- A,d. . B.gq. ’
sum.Quoniam agmtrA,muluphum A» Do Corz4. e17.fe-
B fecit D,¢0 C;ceritutA,adB,itdD,adC, B
Atinter D¢y C,quadratos unws mediss cadit’ proportionalis. g L. £1e. ?’
gisur & inter A\GrB, uthiss madivs proporsienatis cadss 3 h Acpro- & g 8.4,
iyel , lmru 20088,
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Preres A,CuB fimilesplanifunt. Quare fi duo numeri fe mutys,
multiplicantes,toc. Quoderat demonfirandum.
SGHOLIVM,
Exhis demqnitrabimus quatuor infequentia theoremata non
inutilia.
! I.

Siduo numeriquadratife mutuo muluphcantcs facx-
ant quempum Producus-quadratus erit.
Dua quadrati A B, fe mutuo mulnplscantu
A' 4. Bi2g. facmm C.Dige C-c(fcquadtatum, Cumenim
C., 100, A,&B, fintfimiles plani,nimitum quadrati :4
 exit C,ex cis produétus, quadratus.

1L
Si duo numeri fe mutuo multiplicantes faciant qua-
dratum ,alter autem it quadratus Etreliquus quadra-
tus erit.

Duonumeri A, B fe mutuo multiplicantes faciam G, quadratum:
fitque A, quadratus. Dico 3,quadratumeffe. Cum enim A.& B,
fe mutuo multiplicantes faciant C,qua-
A.9. D, 2. B,16. dratum : berunt 4,& B,fimiles plani ¢
Ci144. atque adeo inter cos unus medius cadet
. proportionalis: videlicet D, d Q_atc

A, exiftente quadrato,crit & B,quadratus,

118
Si duonumcn fe mutuo multiplicantes faciant nog
quadratam,alterautem fit quadratus; Reliquus non qua-

dratus erit.
Duo numeri A,B, fe mutuo multiplicantes faciant C, non qua-
dratum: fitque A,quadratus. Dice B,non
A4 B0 quadratum efle. Si enim B,dicatur effe qua.
C:80. dratus, crit & C,productus ex quadratis A,
B,quadratus , per theor. 1. hujuscholii:

" Quod cﬁabfurdum;& contra bypothcﬁn.Nomgxtur quadratus cft

B,0UMETUS.
I ’ I V 0
Siduo npimeri,quadratus & non quadratus »femutuno

uluphcantes facnantahqucm Produ&us non quadra-

tus erit.
Duo numeri. 3- apadratus, & B, non quadratus + fe mutuo

— &

I

mule
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nltiplicantes faciant C. Dico C,noncffe qua+ 9. B, z0.
ratim.Nam i C, foret quadratus,cum produ- G, 1so.
rurex 4inB.fitque A,quadratus,effet & B,ex '
eor. i. bujusfcholii: quadratus : Quod cft abfurdum , & contra
pothefia.Nonigitur C,quadracus erit. ‘

THEOR. ;3. PROPOS. 3. L
Si cubusnumerus feipfum multiplicans procreet ali-
em ; Produ&us cubus erit.
Facint enbms A, feipfum mulsiplicgns numersum 3. DicoB, offe
. Sit enim Gylatws cubi A; ¢ : '

Cinfifiar D,gideircoex C,im At i

ofecuboss As gignatur, Quia i- E,16. Doy
rC.faipfummultiplicans fecit D, F32, C.2.

sietwr C,ipfum D, per C:bMe-  Bg 4. Vnitas, 37.pro-

ir autem (o unitas ipfumC, per nun. N

gitu eadenipars eff unitas ipfiss C,qua C,ipfims D, nimirum b s. pre-
minatA & Ct Acproinde ¢ ut #nitas ad C,isa C.adD : Rurfuie nun,
Cymulbtiplicans D fecis A 5d metietur D,ipfium Asper C,Meti ¢ 20. defin,
r autein (b Ciipfum D,pér C. Eadem ergo parsefi C , ipfine d 7 pro-

73 ﬁ.ipjim A.cideogue ut Cyad D,itaDiadA: fedut C, ad D, nun.

ar anitas ad C. Igitur ut unitas ad C,itn C,ad D,¢o D, ad A: € 20.defim,
adeo inter unstatem Cp numerum A, dvuo madii proporiiona- £7.pronik .
unt numeriC.D.£.41 quia Asipfum Bmetiturper A, quod gs.pre- -
wm mnitiplicansfecerit B 5 @ metituy Vevo O unitasipfum nun.

sEadEericpars unitasipfiss A.gual ipfiss B3 h Ac propeeres ho. defin. -

unisas ad A,ita A ad 'B.Quare cuminter unitatem Cp n%-

' A,eadant duomedii proporcionales C,c9D, icadent totidem i g o2,
+& B, nimirum E ¢ F. Cumergo guarnor numeri AE,F.B: k 23 o,
sinmeproportionales, ¢p Aprimsus fit cubms, k evit quogue L
toes cubses. Si cubusigisur numers feipfamulsiplicansige,

at demonftrandum, -
THEOR- 4. p&opos. 4- iiii‘ Ty

ibus numerus cubum numerum multiplicans fa-

uem ; Fa&us cubus erit. S
“ex cubo A, incubum B,numerws C. Dico C , cubsum affe .
ins enim A, feipfum faciatD ; | 13.n004.

cnbses. Suoniam veroA,mul- A 3, © B3z, m17,fep.

1, ¢ B, fecitD: ¢ C,merit ¢ D,64. . ¢ ,316, D120,

D,ad C ,nAsinter A, 5 B,csi- 08.0é.
diiproporsionales saduns. o Igisur Grinter D, &% ¢ , duo

medis ,
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arz.08. medsiproportionalescadent : a Acpropterea Dexiftente cubo, &b
Cressbus eris Quocirea fieubus numaerum cubum numervs mulbii-
plizans.drc. %.;wd:nto/}mdmdum. ’ o
THEOR. 5. PROPUOS. ;.

Si cubus numerus numerum quendam multiplicans 2
)

faciat cubum ; Exmulti plicatus cubus erit, ) I

", Fiatexenubo AinnumerumB. numerns c:bus C. Dicocoo B, |

biz.noni. 4, effe. Multsplicans emsm A, feipfum faciat D:b guicubus erit, |
: Quoniam igitur Amultiplicans A,

A\

ar7.fep. As. B,27. B.fecit D,GrC, ceriturAad
- dr2.08. D640 C,216. itaD,adCidAtinter D, ¢5C, |
[

8. oif. ) exbos dno cadunt medsi proposie.
NMao#. pales.c Totidem igitur ¢ inter A ¢» B, cadent : £ ac preinde exic ’
Jtente A,cubo, (9B, cubus evit. Quamobren: i cubus numersts ns-
merum quendam msltiplicans,ghe Q:ed oficudendum eras.
‘ SCHOLIVM. \ !
Ex his & hzc,que fequuntar,facile demonfirabuntur,videlicet. |

: : I.

Si cubusnumerus non cubum numerum multiplioans 1
faciataliquem; Fa&us non cubuseerit. .
. ~ Futex A.cubo in B,non cubum numerusC. |
A, & B, z0. Dico C.noneile cubum.SienimC, fitcubus; g :
grwomi. . Citbo. & mulriphcalnlst.clubus erit.quod non ponitur. -
. .
Si cubus numerus numerum quendam multiplicans *
faciat non cubum; Et multiplicansnon cubus erir. |

Fiatex cubo A, in numerum B, noncubusC,

A8. B,17. Dico& B,non cffe cubum.3inamqueB, fit cubus,
hyenoni. C36. b3 factus cubus C,eubus erit, quod eft contrahy-+

pothefin. '
THEOR. 6. PSOPOS. 6. '
Si numerus {eiplum multiplicans cubum faciat: Etipfe .
> cubuseri, . '

MPLTIPLIC ANS feipfum sumerus Asfacias B,cubum. Dico g
A, cubum effe, Fiat enimex Asin B, numerus C , qui cubui ovit.
cum A,in fefacias B, ipleC,ex Ain 8, glgnatur, atque adeos. |

) qualis aqualiter aqualis it ut perfpicu-.

As. B,64.C,s12. smeffex ils, qus ad definitionems cubi

A feripfimus. Quiaigitur B, cubus mulsie.
{ i 125 um.morum querspiam AJacis cubum C:aeritGp Asc ey

.

Ve

N
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) mare fi numerss feipfum mulsiplicans clibwmfuciat, ¢oe. Quod
29~ at demonfirandum. )

o SCHOLIVM.
“Aliam demonftrationem interpretes Euclidis hoclocoadducunt
8z quidem longiorem. Poftquam enim demongtrarunt C, fadtum

as.mons.

% A,in B, cfle cubum, inferunt: 4Ergoin- , brz.o4,
er B.& c,cubosduomediiproportiona-  4,8. B,64. Cs>s12.
es cadunt. ¢ Quoniat vero eft utB, adc, cry.fep.

va A, ad p,quod A, multiplicansa,& k,ipfos 8,& c, fecit; dcadent ds. e&.
yuoque inter A, & B, duo mediiproportionales. Atqueadeo exi- €23.04.
tente B, cubo.& A cubus-erit. Verum noftra demontftratio bre-

vior eft.& planiorut perfpicuum eft.

THEOR. 7. PROPOS. v. vij.
. Si compofitus numerus numerum aliquem multipli-
cans,quempiam faciat: FaGus folidus etit.

Numerss compofitsus A, multiplicans numerum quemlibt B, fx'a-
céat C.DicoC, sffefolidum. CumenimA , fit compofstss , metie- £13. difim.
o4y e5ms , prater unitatem ,numersis aliquis, mesiatur D , ipfum A,
perE.  Quopofitog, multi- - , .
plicante D, ipfum E , produ- A,6. B,11. C,66. g9- pro-
cezsr A. Cum ergoB , ipfum  D,2.. E,3. nun. .
A , multiplicans fecerit C; ) . )
procreabitsr C.ex mutua multiplicationetrinum numevoyum »,E,
B : Ac propterea [olidus erit ex defin. ¢ujms latera » . E,
B. Quapropter f§ compofitus numerss numerum alsquem multipli-
cans,ene. Quoderas oftendendum. :

Si ab unitate quotcunque numeri deinceps propor-
tionales fuerint : Tertius ‘quidem ab unitate quadratus
eft,& unumintermittentes omnes: Quartus autéeft cu-
bus,& duosintermittentes omnes : Septimus vero cu-
bus,fimul,& quadratus,& quing; intermittentes omnes.

Simt ab unitaze continne proportionales numeri quoscungue As
B,C.p,E,EG,H, LK, L.M. ' Dico tertium quidem B , ab-uni-

Vostas. A,3.B,9.C,27. D,8V.E,243 E,729.G.2187.

H,6561. h1g683.K, s9049.Lit77147. M,5314 4.
tazeeffe quadratum , i unum intermiteentes omnes , qsiales funs
b.F, HoKoM = Quartum autem C,cubum G duos intermitten-
gesomsnes: cuisfmodifuns F,1, M, [eptimum vero F , cubum fi-
wul, o quadratum, @n guingue insermissenses omnes , nimi-
l -, b N rHm
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rum M. Quoniam enim efiunitasad aut A,ad & ¢ agué mietis-
ENY UNIEAS NUMEYUM A, (o numeruws Asnumersm B i a Metitur
Autem unitas numerum Aper A, Ergo ¢ A,ipfum B, per A , metie.
tur : b Argue adeo A>multiplicans A ipfum B, producet., Quaré
B,quadratuseff. "Quin verotresdeinceps proportionales funs B
C, D, ¢ off B, quadratus cerit ¢ D, quadratus, Eadem vatione
affumpsu sribus deinceps proportionalibus D,E, B, em b ; fit qgua-
dratus, d ¢ %, quadratus erit: Nec non e omnes uniémintérmis-
tentes.

Rurfus quis eft unitasad A, 4t 8,4d ¢, 2queé matietur unitas
BUMErnm A, (o numMersss B, numersm C. ¢ Metitsur astem unitaé
spfum Asper A, Igitur & B.ipfum C,per & , metietur s £ atque ades
Bupfum A, multiplicans procreavit numerum c. Quare csm
A, [eipfum mulfplicans facias B, multiplicans vero 8, faciat c , ut
et oftenfumerit Coenbus. Quiavero guatuor deinceps proportie:
nalesfunt C,D,5,F,¢h eff C, cubuc,gerit O ¥, cubus. Eodem ar-
gumente,affumptis quatuor deinceps proportionalibis ¥, G, H, 1,
esm Bsfit cubue,h Coli,eubsis arst,atque omnes emper duos inter-
mittentes. - ’ '

POSTREM O quia¥ , feptimus ab unitateofienfus eff ¢
guadrarus,n cubus: ipfe crit cubus fimuil ¢ quadratus ¢ Atque
eodem modo M, [eptimus ab F,intermiffis nimirum quingue G, H.1,
K,L.cubuserit fimul ¢ quadratus : Nec non ér omnes quingue in-
termitsentes. S igitur ab unistare quotcungue numeri  deinceps
pro orsionalesfuerint;re. Quoderas demonfirandum,

SCHOLIVM.

Hoctheorema poteft quoque hoc modo proponis

Sifintquotcunque numeti ab unitate continue pro
pottionales, omnes pofitiinlocisimparibus,nimirumin
tertio, quinto, feptimo,nono : undccimo, &c. funt quas
drati. Omnesautem , qui fequuntur proxime numero
pofitosinlocis tertio, fexto,none,duodecimo, decimo-
quinto, decimoolavo, &aliis, quz ternarius metitur,
cujufinodifunt numeriquartus,feptimus,decimus, terti-

us decimus,decimusfextus,decimusnoenus, &c.funt cu« -

bi. Omnesvero quiproxime fequuntur numeros pofi-
tosinlocisfexto,duyodecimo,decimo o&avo , vigefimo
quarto,& aliis, quz metitur fenarius , quales funt fepti-
mus,tertius decimus,decimus nonus,vigefimus quintus,
&c. funt cubi fimul, & quadrati, ,

: ‘ Nam




*
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Nam primi ordinis numeri omnes femper unum intermittun
poft tertium ab unitate ¢ At fecundi ordinis numeri omittunt fem-
per duos numeros poft quartumab unitate : Numerideniqs tertii
ordinis quinque femper interponunt poft feptimum ab unitate;

" queniadmedum in theoremate proponit Euclides.

: THEOR. 9. PROPOS: 9. )
- Si ab unitate quotcunque numeri deinceps proporti-
onales fuerint; quivero poft unitatem fit quadratus, &
reliqui omnes quadrati erunt. At fi qui poft umitatem, fie
cubus,& reliqui omnes cubi erunt. ) )
" Sint sbunitate continueproportionales numeri quotcungué A, -
8,C.D,E,F, fitqueprimum A ; proximus unisass quadratus. Dico

R

Vritaé. Asg.B,i6, é,é4.b,i;é; E,io24. F.4096.

& reliquos omines quadrasos effe.  Quod énim tertins abuniths
te, ¢ omnis unsim intermistentes, quales funt 8, D F, quadrati
fint, ajam demonfiratum ¢ff. Quod varo v religusintermediiC,
& E, guadrats fint ; isa perfpicuum fies. Cums sres continse pro-

Viitas. A4 3.16.C,64.D,250. E,1024. F,4096.

' fortianale:ﬁniA.B,C s fiqsie A, quddraiwi ;b erit é C. guadri-b 33.48: |

2ss. Eodemque modo ; affmytis tribus continue proportionalibus
C,D,E,cumC, fit guadrasss ;¢ 5 E,quadraius evit. Omnes igi- cii.idds
dur AB,C,D,E¥,quadratifunt. Idem oftendesnss, fi plures nw-" " '
nerifint continueproportionales. o .

, Sitjam A, proximus wnitaticubus. Dico ¢ veligtios cubos of-
fe. gigod enimi GRArsus ab unithre, o omnes duos intermittentes; L

[y

Vnitai. A.$: B,64:C,512.D,4096.E; 32768, ?,zé;id.i;

éujufmodifunt C, ¢ F, fint cubi,d jam eff demonfirassim. Quod ; . ... :
autem o religuiB; D,E, cub}ﬁm} bcoftendemus. Cum fii unitaé d 8.nénis
ad A;ut A,ad Bs agusmesieiur unitasnumorum A; & numheriis A,
numerum B¢ Metitur asitem unitasnumerum A, per igfumniit A, € 5 pros
= Igitur 6o A, ipfurs B, per feipfuni mctict'ur;lfAtq'néadeo cubus A, PH0.
Jeipfum mnliiplicans numirum B, procredbit g QluareB.cubsis ef. fg.pre.
Luoniam veroguatuor continké preportionales funt AB,C.D,eff. nin.
g1¢ Avcnbus,h o D rewbaes evis. "Eademque raiiane ; affumprs §3:n0ni;
guasuor deinceps proportionalibsis B, C,D,E, cwm B, éubiis fii: i ¢ h23.08;
E, cubsserit: Omnesigitur A,B, C,D:E,F,cubi funt : Nonfecus? 23.¢:
deinonftrdbimus,onines cubosieffe; fi pluves sontsnue proporsionales
- i ‘

) f“éﬁ

as.mond; -
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» N
erints  Quocircas abunitate quotcungue numerideinceps pro*
{:m'ouluﬁcrém,éw. Quod demonfirandum eras.
i SCHOLIVM.

Non demonftravit Geometra.fi numeirus,quipoft unitatem; fic
cubus fimul & quadratas, & teliquosomnesefle cubos fimul , &
?uadratos; quia perfpicuc hocipfurm ex detonttratis colligitur. Na
A proximus unitati fit cubus fimul,& quadratus, qua parte eft cu-
bus,caratione omaesreliqui cubi erunt ; qua vero parte eft qua-
dratus, caratione & reliquiomnes quadrati crunt, utdemonftra-
tum cft. Omnesigitur erunt cubi fimul, & quadrari,

Verum tota propofitio faciliusita poterit demonftrari.  Sit pris
mum A, proximus nitdti quadratus. Dico & omnes quadratos
effe; nggniam enimex {cholio propof.14.1ib.8. A, feipfum multi-
plicans facit B; erit ex defin. B,quadratus.Item quia ex codem fcho=
lio A; multiplicans B.facit C; funtque A, B; qtiadtati;etit & C,qua-

. Vnitas. A4 B,16. C.64. D,256,E;1024. F,40696,

. :dratu s, ex fcholio propof.2. hujuslib. Ruifus quirexecden fcho-

lio propof.r0 lib.2. Asmultiplicans G, facit D,funtqueA C.quadra-
ti seritexcodem fcholio propof. 2.hujus lib. &D,quadratus : Atque
#a deinceps: cum exillo icholio propol 10. 1ib. 8. A, multiplicans
D,producat E : & multiplicans E.faciatF, &c. . C
" Sitdeinde A proximusunitati cubus, Dico & omneseffe cubos.

* Quidenim exfcholio propof. 16. hb.#. cubus A, feiplum multipli-

Voitas, A,8. B,64. C.ssz. D,4096. E32568. F,202144.

53-””5- 'i;ns facitB : 4 erit& B cubus. Itemquiacx coderh feholio A,
b 4. moni. multiplicans B : facit C, funtque A,B,cubi.b erit & Cocubus. Rus

€4 BONi.
: . cubi;e eritquoque D,cubus. Atque 1ta de cxteris, cum ex fcholio,

. .
X,

fus quia ex codem fcholio A, multiplicans C,facit D.funtque A,C,

A,multiplicans D,gignat E.& multiplicans E,procreet Fi&ke.

THEOR. 10, PROPOS- 10«
Siab unitate quotcunque numeri deinceps propors

" tionales fuerint , quivero poft unitatem, nen fit qua-

dratus, neque aliusullus quadratuserit, prater tertium

" ,-ab unitate, & untim intermitteates omnes.  Atfi, qui
. poftunitatem;non ficcubus,neq; atius ullus cubus erit,

‘prazter quartum ab unitate , & dios intermittenses os

)'h'- ‘m
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LiBER Ix. - )
Sti} abwnitare guotcungue numerideinceps proporsioviates A, B
C.D,EF,G,H,L.che.0o primum A.proximus tinitarini fit guadra-
tws. Diconec alism ullum effe qradrasam, praver teveium ab ani-
rate,cor unuminteymittentes omnesboc eft prater B,L.F.H, the. St
wnim preterhios alins aff quadratss, fis. quadrasms E. a Cam erge® Srmond,

Vaitas. A, 2.B,4. C,8.D,16. E,32. Fd4. G,128.H,250,
1,512.K,1024. L,104 8. M, 4090,
G D, fit quadratid; fitque ut Dad E, velE, ad F,ita A, 4d B, cp
conversendo, ut E,adD, velF,adE,ira 8, ad A ; habebitB, ad A,
vationem, quaps quadrains numers E , ad quadraiun numersm
D,vel quadratus F.ad guadraram E:b [ed 8, tertins abunitate off
adrates. clgitur ¢ A, primeus abunitase quadratscs erie.Quod
uff abfurdnm s ponisur enim A, non guadrasns. Nonergo E ) qua- € 34- &%
dratus eft. Eademrationeofiendenswus,nulium alinwm, praser dictos :
guédrarnm effe. . o ,
Sedjam A, proximwi unitatinon fit exubms. ‘Dic’o nec alinm ul-
dum effe cubnmipracey quarinm ab unitate , ¢ duos intermitten-
tesomnes, videlicss prassr C.F,1, Grc. Nam i praser hos alius po- 4 ¢ goni.
seft effe cubtis, fit Dy cubsus. d Cum ergo & F,enbms fit , firque ex:
aguenr D, adF,ita A, ad C, (quodsres D, EF, eandem habsant ra-
sionem quamtres AB,C,) ¢nconvertendo st F, 4d D,itaC.ad A; )
habebit C,ad A, rationem,quam cubws F, adcubum D : 0SedC, =~ .
off cxbws Josim fis guartwus abunitate.  f igitsr & A , primus ab ¢
snitave ewbus evit, quod eft contra hypothefin. Non igitur D, m-; "":’;‘.
busefi. Quod fiE, credatisy effe snbus s g cnm ¢ C, cubs fitfir- " 25 00
gueex aquous C,cubus ad E cubsm,iva 4adC & convertands &
w1t cubsw E,adcubum C,itaC,ad A; exiftente C,cubo,h erit, ¢ A,hzs‘ v
enbus,quod non ponitur. Non ergo E,cutsis eff:-Quemadmsednm an-" '
tem offenfusm efd dnos D\¢5 E, inter duos chbos C.cp F, cubosnonef.
. ft.ira guogy eadem ratione oftendenisss noque G, ¢ Hiinter cubos F,
& I, neque wllos alios duos, inter dsos ewbos , effe enbosi.  Si igs-
Snrab unisase guotcangne nameri, ¢s, Qod demonfiranduny
orat. B : )
SCHOLIVM.

Non eftaatetis neceile,fi numerus,qui poft ukitatern,non fitcus

~.bus fimul.& quadratus,nullum alium efle cubum fimul, & qua.

dratum,pracer feptimum ab unitate , & quingy intermittentes g+
macs 3 cumaliquando testius ab uhitate , dliquando vero quartus
pofiic efle cubus fimul,& quadratus;non exiftente ptimo ab unita~ -
t¢ cubo fimul & quadrato. ' o
Sitenim primum A,qui poft upitatem, cubus quides non ait=
\ . 12 temi |

bameni

gnomi, .

\
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ag.nons, temfimul& quadratus. Dico B, tertium effecubum fimul, & quis
b8, noni, dratum:cabum quidem, 4 quod primo exi-
‘ * Vnitas.B,8.B, 46. ftentc cubg, omnescubifint, b quadratuni
o vero,quod tertius fit ab unitate. .
Sit deinde Aspoft unitatem quadratus quidem,non antem fimul
: ‘ o & cubus. DicoquartumC,cffe
e 8. n0ns. Voitas. A,+.B:16.C,64.  cubumfimul,& quadratum ; ¢
dg.noni. Cubumquidem , quod quartus
fitab unitate : quadratum veros d quod primo cxiftente quadrato,

omncs fint quadrati. S .
Sitpoftremo A,poft unitatemi neque cubus neque quadratus,
Dico nullum ahum eflecubym fimul & quadratum , praeter fepti-
mumF, & quinqueintermitteutes omnes: Cumenim primo non

Vhitas. A,6, B,36. C,216. D:ii g6, E,7776. F, 46056,
: '

€20, nomj. exiftente quadrato.s nullus alius quadratus fit.prater tertinm ab us
nitate:ntunumintermittentes omnes,cujufmodifunt,utin fcholio
' propot. 8. hujas lib, docuimus,tertius,quintus.{eptimus » nonus,
undecimus ; decimuistertius,decimusquintus, decimus feptimus,
f10.m0%i decimus nonus,&¢. Primo autemnon exiftente cubo,fnullus alius
0% fitcubus. preter quaitum ab unitate, & duosintermittentes omnes,
quiales funt,ut ex codém fcholio apparet,quartus , feptimas , deci.
-us tertius decimus,decimus fextus,decimusnonus, &c.Perfpicu-
um eft,tantummodo feptimum, tertium decimum, decimum no-
- num,qui quidem omnes quing; intermittunt,quadratos efle fimul,
& cubos,& fic de ceteris. Nam in haé lecafolaincidunt quadratus;
_ & cubus fimubut liquido conftat cisqui re&te propofitionem hanc

" & oftavam hujuslibri expenderit. :

Xje ~ THEOR. 1. PROPOS. m. A
S1ab unitate quotcunque numerideincep$ proporti-
onalesfuerint § minor majorem metitur per aliquem eo-
rum,qui in proportiorialibus funt nunieris,
Sint ab unitate quotchﬂq’m nlimers continse proportionales As
B.C,D,E.¥>G. Dicoguemlibssminotems s ut C,qusemlibet ma-
‘. Poitns: A3 Bg. Cag. D8I Ez4s. F.729.G,2187.

" jorérs, ut G, metiri per aliguém humerorum A, 8,C,D,E,F, G.Cums

. emim fit ex «quontC,ad G, ita"d_m'uc’mfl)‘ i (quod quingue nu-

mers C, Dy ‘B, F, G, e andtin habeant vationem continsam

£10. defin, quam unitas ¢ quarsuor numeri AB,C,D,g dque mesiotsiv unitad
as.prom numernm D, atquennmerss Counmernm G ; aSed wnitarmetituy
" numes

\
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pumerum D peripfummet D. Igitur ¢ C , nxmerss nisnsersm

G. per D,metiosnr : Eadem ratione metieturE,ipfumF, per A, qsod

Sfeut E,adF.itannitas #ad A Gpe.  Sic quoque metietuy , A, ipfum
G,per Fcum fitex aguo ut A ad G,irs unitas adF, ¢re. -Atqueitn
de reliquis codem modo.  Siigitur ab unitate quotcungus numers
deinceps proportienales fustins,thc. Quoderat ofiendendum,

SCHOLIVM.

Perfpicuum autem eft exhis quantum abeft major numerus X
minore metiente,tantum diftare ab unitate cum numerum , . per
. quem minor majorem metitur; propterea quod cadem effe debet
proportio minorisad majorem,quz unitatis ad cum , per quem

ctitur migor majorem,ut cx demonftrationcapparet. Itaque B, .

Vhitas. A,;.ﬁ,g. C.27.D,81.F:243. F:729.G,2187,

metieturF,per D; E¢ C metietur F,perC nimirum per feipfum, &c.
quia tamiinter B,& F; quam inter unitatem &D, tres numeri inter~
ponuntur: Ettaminter G,&F, quam inter unitatem & C, duo in-
terjecti funenumeri. - o : ' '

© Hinc surfusefficitur.quemlibet humerum, qui feipfum multi.
pliget,producerenumerum,qui in numeris proportionalibus tan-
tumabeo diftat,quastumipfeabunitate.  Si vero minor aliquis
majorem quempiam multiplices, procreari numerum , qui tan-
tum 3 mhjore diftat,quantun minorab unitate,propterea quod fi
numerus numerum metiens multiplicet tum ; per quem metitur,
é ?rqduqitug ille;quem metitur. Ergo G, feipfum multiplicans gi-
gner F.cum Ftantum abfita €, quantunrC,ab anitate; a¢ propte
rea C,ipfumF, per C,metiatur,ut diximus. Sicquoque B, multi-
plicans,D,faciet cundemF:quod D, ipfum F, metiatur per 8, &c.
&ficde reliquis. ST \ o :

; THEOR. 1. PROPOS. 12,

- Siabunitate quotcunque numeri deinceps proporti-
onales fucrint;q’uicun,qu,c primorum numerorum ulti-
mum metiuntur,iidem & eum,quiunitati proximuseft,
metientur, X

Sint abunitate deinceps proportipnales quotcungus numeri A,
2,C:D, Dico guofcungue primorsum numerorum , gui metinntur
ultimum D, metiri quoque A, proximum unizati. Metiatur enim
sumerws primws E,ipfum D. Dicoeundem B ; primum metiri et~
iam numeysum A, unitati proximum. Sinamqse non metituy, ipfum

A scerit E,eum primus fit, ad A, primwe : hoo e, 4, ¢ E, inser fe prim
. iz pri-

bg.pro-

.

!i]._ .

c1.feo.
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8 0.pronii. primievuns. Metiatur E, ipfum Dsper F,aatqus adeo E - sonksr
) Plicans ¥, faciat D.. Quia wero G, ipfum D, metitur par C 5 ac.
Proinde Asmultiplicans Cs facit D, ws infoholio pracedentis propof.
Ofendimus ; producesnr idem numerus Diex A, primoinC , guiar=

b 1 ,Cp 42 E, fecundoin F, tertinm. b Qaareeritus A, primusad
19.fe- fecundum, ita¥,tentins adC.quartum. CumergoAuhE , fine
inter feprimi ; c ac proindein fua.proporisne minimi 5 & metistuy
¢ 23‘r¢' aque A, ipfum F.b E, ipfum C. MatiaturE,ipfum C.perGs ¢ atgue
e L E,multiplicans G faciat G. Q1ia vero ¢n A, exftholio codens
- €S re- pracedentis propof. meziturC, per B,fAtque adeo A . multiplicans

prim.

Bax. B,f:\cit C; procreabituridem numerus C,ex A . primoin B, quars

£g. prond. 1m. o ex E, fecundo in G gertium. gEritigitur ut A, primus adE,

gro.fopo i - Jecundum sta

' Vaitas A 10.B 100. C,1000.D,100004q. G, tertivs ad
E,s. H.20.G,200.F>2000. ‘B, quartum. -

Quapropter cid

h 23.fep, A, E fint inter e primi ; \ acproptevea in [ua propersions mimi~

izifep, wiciMetisturaque A, ipfum G, E.ipfumB  Metiatur E,ipfum

Kppre- BperH:Kitaus E,mpltiplicans HfaciatB. Metitur auters Gn As

nun. ipfum B.perA. atqueidcipco A, [eipfum multiplicans facit B, nt ex

oodem [choliopracedentis propof. apparer. Gignitur evga idesns ps-

120. defin, 7¢74 B, ex E prsmo in Hutertssm, ¢ ex A, medio infeipfum | Qlun-

veerit ut Eprimus #d A, [ecundumita A, fecundss ad H , tertinm.,

ma . Cum exgo E, &p A, insev. feprimi fins: m ac proindein fua proportio-
3-fop.. ne miniswiy 0 aque mevictur Ex ipfuss AGo A, ipfurs H. Quod eff
nzz.fe- g . . L »

, sontra bypothefsm. pouitsurenim E,spfum Apom metivi, Quarefals

yim fum ef E, ipfum A,non metivi. Nam ex so guod E,nondicatnr mes

" sivispfum A, femper demonflrabitur B, ipfun A, metivi: Qued eff

abfurdum. Metiotur ergo E,ipfum A. Eodem arguments oftende-

s quofcumagus aliosnumaeros primos ipfum D , meticnses metiri

" quoqueipfum A; EademaueeritratiofiC,vel B, ultimus numerss

Sasuntur, . : :

ALITER Metiatur E;numserusprimus nltimum . Dico ¢

o31. (2. E.ipfum A, metivi. Si enimnonmetiatur;oeritE ad-A , primud,
" Quiaigitur A, (b E, inter feprimsfunt,ch A, [eipfum multiplicans

. fAcitB, ut ex feholio pre-

Pwitas. A, 6. B,36. C:216. D,x296.  pof. pracedentis conflat

. Ea p erit 8, ad E, primmu.

g t:’:'{" : 7 LQuinergo A5B, ad E.
primifunt : fit autem C.éx A in B, per idem [cholinm precedentis

propof. Qerit C,ad E; primme. Rurfus eodem modo.quia A,ch C,ad
Eprimifunt: ¢ fit D, ¢x 4 inC.ex eodem [cholia pracedentis pro-
pof. teritD, ad s primua. Non igitur Eipfum D ,metitur. Quod
eficontrabypathefin. Matisur evg0 E:ipfum A, Siigitur ab unitare
L ) . q"“ -

b26.feps.
136 feps.

.
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gRotonngus numeri deinceps proportionalesfuerint, ¢pc. Quodoe
Sfiendendumerat. " COROLLARIVM. ‘
Itaqueneque ullus numerns primus , qui majorfit eo,quiproximns
ef,unitati,neque ullus minor proximum unitati non metions,metiri po-
_ teftultimum.Si namque metiretur ultimum ; metiretur quoque unitati.
proximum,ut demonftratum eft,quod non panitur. .
SCHoLIVM. _ ‘ !
" Eft autem admirabilis prima hujus propofitionis demonttratia,
Nam in ea Buclides exco,quodE, dicatur non metiri ipfum A, o-
ftendit demonftrationeafirmativaE,ipfum A, metiri:quod videtur
fieri non poffe, Nam fi quis demonftrareinttitnar,Socratemefle al-
bum ex co,quod non eft albus,parodoxum aliquid, & inopinatum
in medium videatur afferre : Cuitamen non abfimile quid fattum
. hiceft innumeris ab Euclide.& in aliis nonnullis propofitionibus,
fuz fequuueur Cardanus quoque fimilequid effecitin magnitudi-
nibus,lib.s. depropor.prapaf. 2 os.gloriaturq; fe primum omnium
* hancrationem demonftrandireperiffe :quod arbitror eum non di-
&urum fuifle,fi diligentius vim hujus demonftrationis expendif-
fet, vel certe fi expendit.eam in memaortam revocaflet , quandoqui-
dem ipfo longe prior Euclides ufus ¢ft hoc ctiam demonftrandi
modo,utex hoctheoremate1z.eff manifeftum. Eodem genere
demonftrandiufus et Theodofius lib.s. fphaericorum propof. 1s.
utibidem monuimus. - P
Caterum ex demonfteatis perfpicunnm eft, quemcunque nume-
rom primum,qui ultimum metitur, metirictiam omnes alios an-
teipfum. s Cum caim metiatur proximum uniati : bic autem o-
shines fubfequentes : 4 quod femper ininor majorem metiatur per © Inpro=
aliquemcorum, qui jn proportionalibus funt numeris-¢ ranifg-"" "
ftum eft quod & ille omnes metiatur. ' ‘ o
THEOR. 13. PROPOS. 1. i,
Siab unitatc quatcunque numerideingeps proporti-
“onalesfuerine; qui vero poft unitatem,primus fit; Maxi-
mum nullusahus metietur,prater cos,quifunt innume-
ris proportionalibus. : ) )
" Sint &b snitate contioue proportionales quoteunque numevi
K,8,C, D, quorum a, proximas unitati fit primss. Dico nullum
alismnumerum , prater .
ipfos AB,C , mesivima- Vnitat. A5 B.2s. C125. D, 624.
ximumD. Si enim fieri  E---  He--- G-- - F---- .
poreft . metiatur nume- . . -
v aliss Eodivverfus ab AB.C, ipfum o. Manifeftums autemeft. E,
%0 offe numersim primum. Sianims primms fit, b masintur -exire- d .
- . N . . . . . a1z #sons.
mum D3 d meticsur quoqueipfum A.unitatiproximum,qui rimud fe
penisur. - Quod eff abfurdum. Nowigitur B, yrimus cft fod com- 33:fep.
pofisus:c atque adeo exm aliquic numerws primusmasietsr , qr;m 4
. 14 . 1co

v

1129009,
b z1.m0ms.
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dico alium effenonpoffe, praserprimum A. Si onims alint primug

8 u.pro- quam A, meriatur E; cumE, matiotur extreniim D.; a metietur
nun. guaqunllnlm‘pnmm essndem D :b atque adeo ¢ ipfum A ; pri=
B 12, noni. mum.nimirum unitati proximum. Quod ef abfurdum. Ergo nom
" alius primus .quam A , ipfum E ,metstur. MasiaturjamE, :pfm

D,perF. DicoF, diverfumeffe ab A, B,C. Sienim F, f tidem, qui

< 2. proni altqtm xp[bmmA,’B C;enE, metumrD, per¥ s metietur utique

d e " Eipfum D, peral:quem ipforum A,B,C : ¢ & vicilfim aliquisipfo~ '
e: 'P:‘:m rum AB,C, (nimirum is,per guem Esipfum D, mevitur,) metiernr.

pun D per E. d Cum ergo quiliber ipforum AB, C> metiatur D ,per ali-

flz ;um: quem ipforum A,B,C, erit E,idem qui dtquu tpjbmm 4B C,qqnd
eﬂ contra Isypotbef », fnmmnmm E, nonidem, qui aliquis ipforsm

813 ﬁ PE: Nonigitur ¥ , idem ¢ft , qui aliquis ipforum 4, B, C,

fedd:mrﬁu. Quoniam wveroE , metiturD , perF, cmmc-,v

tur wiciffim F,ipfwm D.per E. Nonerit autem F sprimu 3 i enim
fis primus, & metiatur D, ultimum - fmetietur ¢ A, , proximnm
unitati, quiprimus eft.quod cft abfurdum I‘gmor F, nonprizcs
cﬁ, ﬁi:omyof rma: g atque adu eum ahguu nmmnu primss me~

tistsur, quérarfus di- |
Vaitas. A,3.8, 35.Conzs. D 625, . co nullum alinm effe
E-'-H.--- G- Fer _ _ polfe prater primum
ku pn. , A. Sinamque aliue,
Bun. prmnu‘ quam A metiatur¥ , cumF, rmtmturD s OXSrEmUm h

12. ,,,,,, mersetur quogue ille alivs primus mmiem Diarque adeo ¢bs ipfum
}( 9. /pn. A proxtmuni unitati, quipromus eft. quad cﬂ lbﬁﬂ’dﬂm. Ergonon
num. alssss primaus quam A, ipfum Eymetitur. Iam vero quoniamE , me-
I'xg.ﬁ. titur D, per F:kfiet DsexE,inF:Fitautem¢nD,ex A,inC, utin

m, f:holw propof V1. hujus bib. docwuimua. Idem igitur numsrws D, fit
¢xA,primoin C, qurmm;é ex E, fecundo in E, tertium : IA¢ pro-

terimy

mde eritut A primus ad E,fuundum,zm Ftertius ad C , quar.

s5m s Metitur autem A, ipfum B, ut o/lm[um eft.Ergo ¢h F ipfum
C. matistsr, Mmmr pefG. Quamm igitur F, diverfus ab A, B,
N metituy C, ultsmum (relmqmmm eniw jam numerum D.) per G
fjhmlemw fimiliser,Qudeverfum effe ab A B, & non primum , fed
:ompof' tum quem folus A, primus motiatur : quemadmodum id o-

ﬁmfum eft de numero F,pcrquem E, diverfies #b A.B,C,mmcbatur
D, alumum

S: enim G 7 fit :dcm, qm abguu ipforum A3 B, metiaturgme F,
yﬁtm C,pcr G:m etietur utique E, ipfum C , per aliguem :pﬁwmm
, A, B m @ 'vmﬂ' m alsquis ipforum A B, ('wdclu-uu per guem F,
8- pron, { um O, metitur) metietnr C, perF. aCum #7g0 quiliber spforum

DL.50mi. .B, qg{gﬂmr citer 4llqu¢m x/»jbrm A, B 3 erit F, sdem qui aliquis

U ipforum A,B, qiod eft ablurdum. Offenfum eft enim F, non ofe

mmlam ’ qum ahgumu apjmm A,B NosergeG , l_'ﬂ idem q;::
C.

DY
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aliguisipfornm A, B, fed divverfus. Quoniam dsutem¥, metituy Cr
per G samesietur viciffim G, ipfum C, per F. Non evit autem G,pri? a g pro.
mss.  Sienim primus fit,metiarurgue sultimum C . b merietur yupn,

- quogue numerumprimsumA,unitatiproximum,quod cft abfurdum. b 12, noni.
Non ergo G primus eft, fed compofStus,c ac proinde eum aliquis pri- ¢ 33.fep-
mus mesietur.quem dico nullum alium poffesffeprater . Namfi
aliss primsus quam A, metintur G, cum G, metiatur C ultimum,d 4 npro-
metigtur quogsic illi alius primus eundem C, c hrgue adeoipfum A; oo,
wnicati proximeum gui primus eft, quod eft abfurdum. Evgononabic o o yomi,
sisprimss quam Aipfum G,metistur, £ lam veroquia C,fit ex F, £9.proni,
in G,quod F, metiatur C ,per G;Fitamutemidem Coex A,inB , it g 19.fer ot
docuims infeholio propof. 1. hujsis lib. Fietidem numerss C, ex pti
Aprimoin B, guavtum,trex F, fecundoin G, tertium. g Quare
erit ut A primus adF, fecundum,ica G, tertisne ad ‘B, quartsum. Me-
titur avirem A,ipfum Fut domonfiratum eft. Igitur ¢ G, ipfum B,
metictur,metimurper o Quiaergo G, diverfis ab A, mecitur B,

| wltimum (velinguimme enimjam numeros C, ¢»D,) per H, often~ .
dems fimiliter H, diverfum effe ab A, quemadmodum id oftenfum !
efi denumerisF, e G, oo T

. NamfiHidem fit qui A, metiaturgue G, ipfum B per K : metis -
swr wtique G ipfum B,per A h Et iciffim A, ipfum B, perG , motie-
trir. Corm igituy matiatar A, ipfum B,per A + ut confiatex feholip
propof 11, hujus lib, evit G.idem qui A, quod eft abfurdum. often-

frmoft.enim G,noneffe ewndem gisem A. NonergoH , idem off,
qui A fed diverfus.1 1am vero guia Bs fit ex G,in H.quod G , ipfuuns
B, mesiaturper H :Fit avitem cnidemB.ex A,infesntinfcholio pro=

of 11, hujualib. decsuimus : Fies idoms numerus B, ex Hprimo in G, ,
Sersinm (o ex A, medioinfaspfum. k Quareerisut H, primus ad o, e
Afecundum,ita A, fecundus ad G, tertissm: At A, metitur ipfum G, ptim.
z¢ft demanfiratum. Igitur,o Hoipfum A,mesistur.numernns pri-
mum. Quod sff abfurdum. Quare fil ,primss eft, maximum Ds
nullus aliss numerss metitur,prater ipfos AsB,C. Acproinds fi ab
unitate quotcungsue numerideinceps proporsionales fuerint , ¢oe.
Quoderas oftenidendum, ' :

THEOR.14, PROPOS.14. - . xiv.

' Siminimum numerum primi numeri metiantur : Nul-
Ius alius numerus primus illum metietur, przter cos,qui
a principio metiebantur.. - .

Sit numerns A mininssus guem metianiwr primi numeris, C,D.
Dico nullum alium primum prater ipfos B,C,D, metiri ipfum A.Me-
 iasur enim fi fiari posefs, primws mym erss E, diverfus 4 B,C, D/’il i
s T s o bfum,

hs.pro-
nun,
i9.pronus
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S mmae . pfims A , per nomernms 1.
Accooisnneteneesscsncoe ao Q{da.igimrli,mnitw A,

‘ 29. "M' B -CoouD-oo.- pcrl".amhipliumli s 8=

bsxfers.

P pfum Fifacist A, b Quare-

fingulis, C,D, alteruum i~

plovaam E.F,metientur : non guidems itfum K, primum, ¢ ab ipfes
diverfum: ergoipfumF , qus minor oft quam A. Quod eff abfir~
durms. Poniswr enim A, minimus,quemprimiB, C,D , metiantur. $i
igisur minimum numerum priminumerimetiansnr, s, Quod des

" monfirandum evat.

es, ol

1 .. SCHOLIV M, .
Addit hocloco Campanusfequens theorema ad ca,quasfequun-
tur,noninutile. Videlicet. - ' : :
»  Si quotcunque numeéri - deinceps proportionales,

faerint minimi omnium eandem rationem habentinm

~cum ipfis: Numerus aliqueméorum metiens , metietur

quoquealterum duorum numerarum, qui in eadem ra-
tione fumuntur minimi,vel certead alterum erit campo-
ficus. . .
Sintquotcunque numeri continue propertionalesA, B, C, D, Es
in fua propoortione minimi, in qua fumantur ctiam duo minims
F.G.Metiatur autem primo H,primum corum,nimirum A. DicoH,
metiriquoquevel F,vel G,cette adalterum eorum compofitumef-
fe. Sitenim H,n0n primus fed compofitus : ¢ fumantur in cadem
proportione tres numeri sninimi K, L,& quatuor M,N,O.P, & fic -
deinceps,donec habeantur tot,uno minus,quotfuntiph A,B, C,D,
_ E. Quoniamigitur, utconftat ex
A,16.B,24.C36.D:54.E,81.  modoprocreandi quotlibet mi-

M3. N2, 0,18 P, z7. nimostraditoin 3. propof. lib.
be. Kis. L. . *8,numerus A,fitexF,inM, me~
Hee-o- Fi2. Gi3. . titar autem Hiipfum A, eritH,

- compofitus, ex (cholio propof.
32.lib.y.adF. vel ad M.Si ad F.habeipus propofitum, fi vero ad
M,quiquidem fit exF,inLutconftat ex demonftratione propof. 2.
lib.s. eritex fsholio ejufdem propof.32.lib.7. rux(ys H, compofi-
tus vel ad F,vel ad 1.Si ad F,habetur propofitum: {i vero adl, cum
L.gignatur ex Fsin feipfum,erit H,compofitus ad F.¢éxcodem feho-
lio propof’sz.lib. . Quod fi H,{itprimus,oftendemus codem mo-
do,ex propof.32.lib.y.Quod i H,primus,ottendemuseodem mo- -
do,ex propof.32.1ib.7.non autem exftholio,eum metiri ipfum F.
Deinde metiatur H,non primusfecundumB. Quia ergo B, fit
exF,inN,erit ut prius H.compofitusvelad F,velad N. _ SiadF, ha-
betur propofitum,fiveroad N,qui quidem fit ex FinKoerit H'Jw-
: ¢
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demmodo compefitusvel ad F,velad K.Siad F, habetir propofi-.
tum,fiveroad K.cum K,gignaturex F.in G,eritquoqueH,compo.
fitus veladF.velad G.Quod fi H, fit primus, dcmon?lrabimus ca-
demratione cum metinivel Favel Goex propof;; 2.lib.7.

Rur{us metiatur Hinon primus tergum C, quicum fiatex F, in
O,erit H,compofitus vel ad Fivelad O.SiadF, habetur propofitum,
fi vero ad Oiqui quidem fitexF,inL, eritH , compofitus vel ad F,
vel ad L.Si ad F.habetur propofitum.fi vero ad L.cum L, gignatur
ex G,infe,compofitus quoquecritH,ad G. Quod (iH, fit primus,
probavimus codem modo ex propof.32.1ib.7. cum metiri ipfa G.

Prasterca A, meBlatur H,non primus quartum D, qui cum fiat ex
FinPeritHcompofitugvelad F, velad P.Siad F , habetur propofi-
tum $ i veroad P, qui quidem fit ex Giin L, erit ctiam H, compofi-
tusvelad Hivelad L. Siad G, habetur propofitum : fivero ad L
cum L producatur ex G in fe: eritquoque H.ad G, compofitus.
Quod i H,primus fit oftendemus codem modo ex propof.32.lib.
¥ -cum metiri ipfum G. .

- Eodemmodo fi H,non primus metiatur ultimum E;oftendemns

+ . H.compofitum effead H,Si vero Hoprimus fit, eum’ metiri ipfum

- G:atqueitain czteris cadem femper erit demandtratio,

Itaque {i H,metiatur primum nymerum A, metictur idem ipfii
F,velad cum compofitus erit; Si verp H,metiaturultimumE,me. *
ticturidem ipfum G.vel ad eum compofitus erit: Si deniqueH, me-
tiaturaliquem , prater primum & ultimum,meticturidem veli-
pfumF.velipfum G,aut ad alterutrum erit compofitus. . 1d quod
perfpicuam cftexipfademonttratione. -

DEMONSTRATIO IN NVMERIS
earum,que in lineis fecundo libro Euclides -
" demonftravit prioribus 10.theo~
rematibus.

Woniam ad theorema fequens demonftrandum Theon qua-
damaffumitin nameris,quz demonftrata funt de lineis libre .
fecundoperindeac fi cadem denumeris effent oftenfa; non alie~
numinftituto nofiro duximus.nonnullaex iis, quz Geometrice ab
ZEuclide libro 2.demonftratafunt delincis,hoc loco de numeris de-
- smondtrare.Quodidem & Barlaam monachum feciffe 3 nonnallis
cft traditum. Sequemdir autem eundem ordinem,quem Euclidem

. - infecundolibro tenuifle confpicimus, :

I.

- 8i fucrintduo numeri , feceturqueipforum alter in -
' ’ ’ - quot-

g
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quotcunquepartes : Numerus ﬁlgnus comprehenfug
fub illis duobus nymeris 2qualis eft numeris,quifub nu-
meroindivife, & qualibet patte numeri divifi continen-
tur. ,
Sint duo numeri A B.& C,quorum 4B, dividaturin A D> DE,
‘EB; FiatqueF,exC.jn AB;Item G HeexC,in A D; & HLex Ciin
DE; &1K.exC,inEg. Di¢oF,zqualemeflenumeris G H, HJ,
’ ' TK,hoc eft totinumeroG K, ex GH,
: A...D..E.BC.. HLIK, compofito. Quoniam enim
a3 prod) | C, multiplicans A B,fecitF ; # metie-
B, G....oo Hooo . 1. .K  turA BipfumF, pet Choceft , A B,
pars erit jpfius F,denominaaa C. E-
- adem ratione A D,ipfius GH, & DEipfius HI; & EB; 1pfius 1K
pars crita C.denominata,cadem nimirum que AB,ipfius F. 'Quia
véro per ca,qua ad propef. 5. lib.7. demonftravimus,totus & Bto<
tius GK,cadem parseft,quz A Duipfins G H ; erit quoque A B, to-
tus totius G K.parscadem,qua AB, ipfius F ; & Ac proinde inter ¢
b 4.proni, aquales crunt F,& GK. Q_ggd cftpropofitum.

. “T,

Si numerusin duas partes dividatur : Numeri plani

fubtoto,& fingulis partibus comprehenfi zquales fung
" pumero quadrato,quid toto cfficitur., :

Numerus enim A B, dividaturin A C,CB. Dico numeros , quj

' fiunt ex A B,tota in partes A C,C B, imul -

D...... ~ quales ¢ffe numero quadrate , quiextoto

A..,C..B A B,efficitur. Sumpto enim numero D, qui

. zqualisficipfi A B; exit per theor. r.nume-

rusfaétnsex D,hoceft:éx A Bin A B, nimirum quadratusipfius i

A B zqualis numeris, quifiunt exD, hoceftex 4B,inAC, &in |

C B, quod cft propofitum. ) :

/

Idem demonttrabitur,{i A Biplures partes, quam in duas fece-

: tur, ut, ex appofita (ccunda figura apparere
Everes poteft. Eadem enim rationeerjt numerus fa-
A...C,.D.B &usexE,hoceft,exAB,in A B, nimirum

quadratus ipfius A'B , zqualis numeris qu;
gignunturexE, hoceft,exAB , in fingulas partes AC, CD,

DB. _ T

| . M. , |
S1 numerusinduas partes’ dividatur : Numerus pla-*
nusfubtote , &wunaparte comprehenfuszqualis eft & :

al
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1lli,quifub partibus continetur, numero,&illi,quid pra-
dita parte efficitur,quadrato. '
Sitaumerus A B,divifus in AC, C B. Dico numerum, quifie
ex toto A B, in partem A C,zqualem cffe & ci,quifub partibus AC,
CB.continctur,&quadrato dittz pattis A C.Sumpto cnimaumes
roD.quidi@z parti A C.zqualis fitieric
ex 1. theorem.numerus fa&usexDhoc D, ...

. eftex AGin A B; vel(quodidgmeft)ex  A....C....,.B *

A B,in A C;zqualis numeris fadtis ex D, )
hoceft,ex 4 C,in CB,& ex D,hoceftiex A C,in A C.quadrato fi-

dicatipfius A C. Quod cft propofitum.

$iumerus in duas partes dividatur. Quadratus ex
toto faQuszqualis eft quadratis, qui 4 partibus efficiun-
tur,unacum nuinicro plario, quibis fub partibus conti-
netur’, C |

Sit humerus A B, divifusin AC,CB, Dico numerum quadra-

tuniex A B,fadtum zqualem effe quadratis partivm 4 C,CB, una
cum numero,quifit bisexparte A C,inpartem CB. Nam ex a,

“theorem. numerus quadratus ipfius AB,

®qualis eft numeris,quifiunt exAB,in 4,.....C.... B
AC,&inCB. Eft autemnumerus, qui ‘

fitex A B,in A C per3. thcorema,zqualisnumero genito ex A C,int
C B,unacum quadrato ipfius 4C: Item numerus,qui fit ex A B,
in CB,codem modo xqualis numero produtoex 4C,inCB, una
<um quddrato ipfiusC B. Igitur numerus quadratuscx A B, faus
zqualis et quoque humerns quadratis J)artium A C;CB,unacum
tiumicto bis,quifit ex AC,inCB, Quod cft propofitum.

V.

Sinurierns fecettirin duas partes zquales , &non
zquales: Numerus plarius fub ‘rartibus inzqualibus con-
tentus, uria cum numero quadrato numetiinter duasfe-
Qionesmedil,zqualis eft quadrata , qui ex dimidio nu-
mero gignitur. . ‘ o o

Numerus,chim B, fecetut inl partes @quales «C,CB ; &
nonzquales.4 D,DB. Dicojnumerum fub partibus inzqualibus

* 4 D,D B, contentum,una cum quadrato nimeri inrermedii C D,

(qui quidem exceflus eft inter femiffem s €,vel B C, & alterutram
pdtinminzqualium 4D, D B,) eflc zqualemquadiato, qui ex ‘;ii.-
. , midie
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midio numero C B.efficitur. Nam cumn numerds quadratus ipfing
T B.per 4.theorema,xqualis {it quadratis partium C D, DB»una
cum plano nuihere bis comprehenfo fub C D,D B, numero vero
tomprehenfo femel fub CD,D B.una cum quadeatoipfius DB, -
qualis fit;per 3. theotemanumerus falus ex CBiin DB; fit,ut fihi¢
‘ : numerus falusex CB,in D B, fumatud
‘A..-..C...D..B  pro quadratoipfiusDB, una cum nu:
’ ’ merofatoex CD, inD B : numerus
quadratas ipfiusC B,requalis etiam fic reliquo quadratoipfius CD,
una cum reliquo numero fa&to ex € D,in D B, femel,& numero ex
CB,hoécftiex A C,in D B,produ@o. Atquiex 1.theoreni. nume=
ris,qui fiuntex C Dsin D B,& exA C,inD B, zqualis ¢ft numcrus, -
quifitex toto A D.in DB.Igitur quadratus ipfins C B, 2qualis erit
quadratoipfius C D,unacuim numero qui fitex A D,inD Brhocefl,
numerusfaitus ex AD,in D Bunacum quadratoipliusC D , &2
qualis crit quadrtoipfius CB. Quodcft propofitum,

VL

Si nuinérusin duas parte§ 2 quales dividatur, & illi alis
quisaliusnumerusadjiciatur : Numerus qui fitex toto
cumadje@o in adjetum,unacum quadrato dimidii nu-
meri, zqualis eft quadrato €jus numeri , qui ex dimidio
& adjeto componitut, .

Numerus enim A B.fecerurin pattes #quales 4 C,C B, cique ad-
jiciacur numerus B D. Dico numerum faum extoto A B, &adje«
&o BD, tanquamune,nimirum ex AD,inadjetumB D, una cum

: quadraro dimidii numeri C B, 2qua=

A....C....B..D  lemefle quadrato,qui fitex C B, dimi=

‘ " diokadic&to B D, tanquamuno heé
eft,quadratoiplius CD- Cum enimquadratus)plius €D, per 4.
theorema, 2quabs (it quadratis partium CB, B D; unacurh nume-
10 his compréhenfo fub C B,BD,hoc eft , quadtatis partiuin € B,
g D,unacum numeris fub C B, 3D, & fub-4 C.BD,comprehentis;
pumeris autem contentis fubC BB D,& fubA C,BD, & fub BC,
& D,hoccft,quadratoipfius® D,zqualis (it ex 1.theorem. numerus
fa&us ex AD,inB Dy fitut fi hic numerus fatusex 4 D,in B D, fu-
matur pro quadrato partis 8 D,unacum nureris faftis ex €38, in
B D,3cex A C,inB D, quadtatusipfius C D, 2qualisetiam fit reli-'
quo quadratoipfius CB,unacumnutherofaltoex AD , inB D
hoceft,numerus fattusex AD,inBD , una cuth quadratoipfius
CB-2qualis fit quadrate ipfius C D.Qyods#t propofitum., *
' ~ Si nu-

N
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Sihumerusinduas partes dividatur : Quadratus to-
tius,una cum quadrato unius partis, zqualis eft numero,
qui fit bisex totoin di&am partem,una cum quadratore-
lique partis. ‘

Dividatuk numerus A8,in partes A c,c 3. Dico quadratum to~
xius A B.una cum quadrato partis ¢ & zqualem effc numcro biss
qui fit extoto A B.in diam partem ¢ B, unacum quadrato reli-
qua partis A ¢.Cumenim cx 4..theorem.qua
dratusrotius A B, xqualis fit quadratis parti- A.....C....B
uMAC,C B, unacumnumero, quifit bis ex

Ac,in ¢ 2.fiquadratusipfius ¢ #.addatur communis ; etunt qua.,

drati numetrorum A 8, ¢ s,{imulzquales quadratispumerum a c,
€ 3, unacumnumero quifitbisex A c,in ¢ 8. Atquici, quifit ex
ACsin € B, unacum quadrato ipfius ¢ 3 zqualiset, per 3. theo-
tema,numerus quifitex AB,in ¢ B: Acproindeci,quifitbiscx a c,
in ¢ 3, unacum quadratoipfius c 8, bis,zqualiseft , quifitbiscx
AB,in cB. Igitur i pro numero,quifit bisex a ¢,in € B, una cum
quadrato ipfius, ¢ 8, bis,fumatur numerus faus bisex as,in c 83
erunt quadrati numerorum A 3, ¢ B.fimul,equalesnumero, qui fit
bis €x A 8,in ¢ B, unacum quadrato rcliquz partis A ¢. Qoodeft
propofitum. - v
v VIIIL

$i numerusin duaspartesdividatur : Qui fit quater
€X totoin unam partem,unacum quadrato reliquz par~
tiszqualis eft quadrato numeri compofiti ex toto & pri-
ori partes ‘

Scceturnumerus A B,in pates A €, ¢ 8. Dico numerum,qui fit

qUater €xtoto A 8,in parkem € 8,una cum quadraro reliques partis
A c;zqualem cfle quadrato numgri quiex toto 4 3 » & pradi@ta
parte € 8,componitur. Addito cnim numg.

10 BD,qui zqualis fisditeparti ¢35 cum  A....C...B...D

guadratustotius A p;compofiti exAB, &

2 n,(ive diftaparti ¢ B.fit equalisper 4. theorem. quadratis nu.

amerorum A B,B D, una cumnumero qui fit ex A B,inBp , hoceft,’
quadratis numerorim AB,C B.unacum co,qui fichisex A x , in

€ B ; Sint autem ,ex7.theor. quadrati numerorrum;a 3, C 8, fimu}
=:quales numere bis comprehenfo fub A B, ¢ 3, una cum quadrato
aumeriA .fivutfi pro quadratis numerorum AB, ¢ 5, fumatur
numerus faudbis ex AB,in ¢s,unacii quadratoipfius a ¢, qua
dratus fatus ex a p zqualis fitnumeso,qui fisquaterex A s,in c 3,
w3 cum quadrato reliqua pariisA¢. Quodeft propofitum.

i
-

f

Sinue -
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Stnumernsfeceturin duas partes zquales ; &non @
quales: Quadratiquiab inzqualibus partibus fiunt , du.
pli fante}:xadratorum,qui a dimidio numero,& ab inter-
medio efliciuntur, . E ‘

Divifuis fit numerus A 8, in partes #quales a ¢, ¢ 8, & non -
quales A D,D B. Dicoquadratos partiuminZqualium A D, D B
duplos cfle quadratorum,quiex a ¢,dimidio,& ex ¢ D , numero
intermedio(qui quidem excefluseftinter femiffem o ¢,vel ¢ B, &
alterutram partiuminzqualiumAp b B,) cfficiuntur. Cumenim

quadratus numeriap , xqualis fit, ex

A,....C:ie.D..B " 4-theorem. quadratis numeroruma c,
. € D,unacum numero hjs,quifitex A ¢
in ¢ p: Si comimunis apponatur quadratus partis D B: crunt qua-
drati partium A D, D B,@quales quadratis partium A ¢, cD, Dk

- unacum numero bis;quifitéxA ¢.Hoceflex cB,in cp.  Atqui
quadrato ipfius b 8,unacum numecré bis,quifitex csinc o , =-
quales funtex 7. theor. quadrati,qui fiuntex c,hoceft,ex 4 c;
& c p. Igitur,fi pro quadrato ipfiis DB, una cuim ¢o , quifit
bis ex ¢ 8,in ¢ D.fumantur quadratiipforum A ¢,cD,eruntqua-
drati partium AD, b B:&quales quadratis partium A ¢, ¢ D, bis , ¢
propterea’quadrati partium AD, DB ; duplicrunt quadratorum,
quicx partibus A ¢,C D,fiunt. Quod cft propofitum.

X
Si numeriis in duas partes 2quales dividatur, adjici-

" aturautemillialiusquifpii nume1us.uadratus compofi-

ti numeri extoto & adjetto , & quadratusnumeri adje-

* &i, fimul dupli funt ejus quadrati, qui ex dimidio effici-
tur, &ejus, quifit  numero compolito ex dimidio , &

adj.eaoo . . . .

Sit numerus AB,divifusin partes duas equales A C, CB, ciqiic
adjiciatus numerus B D. Dico quadratum numeri A D, compofiti
¢x toto AB,& adjeito B D,&quadtatum ddje@ti numeriBD,utrosq;

. fimul,duploscflequadratoii,quifluntex A C.dimidio,&exC D,

L o compofito exC 8,dimidio,& adjeétoB D.

" A,..C..;.B..D  Cumenim quadratusipfius 4 D, equa-

' lis fit,ex 4. theorem 5 quadratis partium

AC,C D,unacumnumerobis, qui fitex & C , hoceltiexGB ; in

' & D, fi communis addatur quadratys partisB D; erunt quadrati
sumicroruni,4D; BD,zqualesquadvasis partiam 4 C, CD; 3 D,

. : una
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ina cum bumgro bis,quifitex cs.ih cp Sedper7. theorem.qua<

dratoipfilis B D, una cum nurherobis qui fit ex Ciyin.c o, 2qua~
les funt quadrati numerorum ¢ 8,cp,& quadatoipfius ¢ 3, 22
! Qualis eft quadtatus ipfilss A c Igitur fi pro quadrato ipfius s p,una
cum nuthero,qui fit bis ex ¢ B,in ¢ b:fumantur quadrati nuinefds
rum ¢ 8,¢ D,hoc cft numerorum a c; ¢ pierunt quadratinumeros
rum AD, B D,xzquales quadratis numerorum A ¢,c p,bis; s pro-
ptercaquadrati numeroruin b, & ,dupli crunt quadsatoruihiqui
ex Ac,cp,efficiuntur. Quod eftpropofitum.
° JTamvero theoremair lib.z. non poflc numetis accdommoda-
ri-heccft,nullo modo fieri poffe,ut dumerus aliquis in duas para
tes dividatur,ita utnumerus planus, qui ex toto in unum partingth

fit,zqualisfit quadrate relique partis,ut ibi monaimius , ita des

monftrabimus.

Dividatunfi fieri poteft,numerus A 2,in &, ita ut numerus fa-
-fus ex toto A B,inpartem c B,zequdlis fit quadrato reliquz partis
A . Quiaigitur numerus concentusfubextremis A D EC B

Az, c 3,zqualis ¢t quadrato numerimedii A &; Pty 420

aeitutasad ac,itaaciad ¢35 : Eft auteinA 3, .

' thajor quamACitaac: Jgitur & 4 c, majoreft quand ¢ B, Abe
latojam c B,quiipfi ¢ B; firzqualis,trit quogueut apad Ac, ita
A ¢.ad cp. Quoniam cigo totus A Bsad totum A C, et utAc, ex

toto A B.detractus ad ¢ D,ex toto Ac,detradum  : § erit Quoque bus:farts

ut totus As,ad tétum A ¢,vel utdetrattus A ¢ ad detraftum ¢ s
ita ¢ B,ex A B,tefiduus,hoc cft,cb,ipfi cbzqualisad A D , ex
ac,refidenm, Quiaigitureftuta c,ad cpjitacpiadap: &eft
* Ac,majorquam ¢ D,eritquoque & b,major quark Ap. _iblatgers
go D E,quiipfi AD,fitzqualis; eritctiamut AG,ad cp,itacp, ad
© 5. Iraque quiaclt,uttotys A ¢,adtotum G psita €D ; cx toto

A C,detraltusad b E,extoto C p,detraGum erit, ¢ quoque ut totus it

4G,ad totum cp,velutdetra®us cp,addetralumi o, ita AD;
ex ac,refiduus,hoc ek b 5,ipfi A D,zqualisad Ec,ex ¢ p, refidus
" um. Qudre cumficut ¢ p,ad pEjitad 8,ad E ¢ : fit autem € D,

imajor quari D & § erit ctiam U #,major,quath £C: Acproinde ex

& D,auferri poteritnumerts ipfi ® ¢, xqualis s & fie deinceps , hee

unqguam finiserit hujus detra@ionis.Quod eft abfurdum :cumnus

merusnon poffitdividiininfinitum. Non ergo numerus 1 3, dix
videtprita,ui planus numeruséx toto in inam paitium faluds x5

. qualis fic quadrato reliqua partis.Quod cft propofituni;
Alicer. ‘Quoniam ntumerus #sin ciitadivifiseft ; utisquifit
€% AB,in C B,zqualis fit quadratoreliquas partis 4 ¢ : erit pumes

tus,quiquatcrfitex As,in ¢ B, quadrti- c L
plusquadratiipfius A c:Acproinde e /A evmimerntrissmes B
mérts.qui fit quanr €4 a3in €3, usa

. ' i

\
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c * cum qitadrato ipfius A C,quintuplus ¢t
A tvmneyanfonsg B quadrati partis .4 C. Eft autem numerus
- N " eohtentus quater fub AB,C B , una cum
quadrato ipfius A C,quadratus,quippe cum aqualis fit quadrato,
numero,gui fit ex numero compofito ek AB &CB,perg.theorem,
Igitur duo numeri quadrati(nimiriiis , qui quater continetur fub
‘AB,CB,unacum quadrato ex A C; & quadtatus ex A C, ) propor-
tionem habent,quam s.adz.vel 25. ad 5. Quad eft abfurdum,ut
. conftatex coroll.propof.24.1ib.8. Non ergo numeius A B, dividi~
turitain C,ut is qui produciturex A B,in € B,&qualis it quadra-
toipfius A C. Quod eft propofitum.
Vertim hocidem clarius demonftrabimusad propof. zg. hujus
Iib. : ,
s - "THEOR.;. . PROPOS. 1.

!Vj. . . § . . . .
Sitres numeri deinceps proportionales , fuerint mi-

nimiomnium eandem cum ipfis rationem habentium; .

Duo quilibet compofiti;ad reliquum primi erunt,

Sint tres numeri ABC, minimiomninss eandém cum illis pro-
portionem habentin™. Dico gueslibes duos compofitos, hd religuum
primos effe,nimirum 4B, fimulad C ;6 B C.fimul ad A; 0 A ,C,

' fimuladB. Sumptis enim duobus D, E,

A49. - Bz in eadem cum illis proportione minimis,
C,6. ex fcholio propof. 35. lib.7. manifeftum
D E 4. oft ex demonfiratione propof. 2.1ib. 8. D,

' feipfurn mulsiplicantem facere A ;multi-

‘ plicantem wevoipfumE, facere B; atque E. feipfum multiplican- .
82400, 2ery facereC. aQuiaigiturD ,E, minimi in fua proportione inter

bjo.fos. [o primifunt:berit & uterque D.Esfimul ad quemlibes illorsums pri-
» mus. Itaguscum tam compofitus ex D,E,quamipfe D, ad E, pri-
mus fit ;  evit quogue numerus fallus ex D,E, tanguam uné in D,

. €36.fipts  ad eundem Eprimws: Qui autem fit ex D, E tanquam unon D, &+

gualis eff per ;.vtbconmuﬁ-boh’i'prandemi;,é. numero A, faéto ext

Diin fo,60 numero B,faBloexD,inE Igitur & A8, compofits,pri-

‘:17,]'.. ms funt ad E: d Acproinde ¢ ad C.quifatusefiex E, infe, primi
ptim,  Jont AB.fimulcompofisi. ‘

€30.fip.  Deindequia,utprius ¢ dterque D.E. fimul primus eft ad quems

4 libet ipforum D,E i efficitur,eumiam tompofitus ex D, E; quam ipfé

f26.fe. Erprimse fit ad D, ) xumernm faitum ex D,E,tanquam uno , in

e E, priman ¢ffs ad D : Qui autems fMex D, E, tangamin E, aqualic

' '“i"‘ ot per3. theorem. [cholii antecedentis, be

. Buaze C,16.  numero CfadoexE,infe, ¢ uumevo B,
fafoex DuinE. Igitar B C ; fimml

. v‘ Ai 9. ~
a27.f. p, 3 Eg  eompofiti, AdD\primifunt;a :tgnmdnz
. : [ .
/




- .

R

I oW o owm eV

— e e

LIBER 1X. CT 147

. adipfum A, quifacius eft ex D,infeprimi funt 8,60 C, fimnl compo-

iti. : .
J(. Poftremoquiamtprius,buterque D, & E, fimul ad gquemlibei |, 0. b0
ipforvm primus eftiat qne adeo & contrario , quslibet ipfornm D,E, Sl
primus aft adcompofitum ex D> E, curit quogme qui fit ex D, ad
compofitumex D,E,primus s d Ac proinde ¢ sdem fit guiexDiin £, -

.. ad esum quifitex D B g anguam unos in fe primsea evit. Qui autem c26,feps

tis fcholii,cis guifiunt exD.&p E , infei-

Plosunacnm so qui ex D ,inE, bis, Igi- A, q. C.16.

sur ¢ faltss ex D,in E, primus evit ad e- B.12.
os,quifinnt exD,Go E,infeipfos,¢p exD, D,z E4

inE, bis. Quoniam ergo duo numeri fi- T
mnl,videlices sompofitns ex iis, qui fiunt 2x Do E> in [e ipfos , ¢
#x eo,quifit ex Diin E,atqut s quifitexD, in E; primk funt ad ali«
guem soforsmnimirum ad eumsquifis ex D,inE; wt ofienfum efp.

it ex D,E, tanquam unojin [e.aqualis eff psr 4.theorem, anteceden- d27.fep

_¢ Erunt atiam dwo illi,nimirum compofitses ex iis ,quifinnt exD, th

E,in fsipfos,C ex eo,quifit ex D,in E,atque is qui ftex D,in E.in- ¢30.fe«
ser fe primi. Rwr[usquiaduo numeri fimul, vidilicet compofitsi primn.
ex sis,qui fiuns ex D, ¢ E in feipfos, atqne is.quifit exDyinE, 4d a-
Liguemipforsms, nimsyum adeum gui fit ex Din E ,primi [unt , ut

- oftenfum eft, arnnt etiam duoilli, nimiram compofsrus éx iis, qui

Siunt ex D, E-infipfosarqueis, quifit ex D in E, intar fe primi. f”fﬁ’l _
CumigitnrexD,in E, in feipfosfant A, ¢ C: Yemex D,in E , fiat » -
B,erunt A6 C. fimulcompofiti,primiadB. C%amabram, firres

numeri deinceps proporsionales , &re. . Quod erat ofienden:

dum, ’ :

SCHOLIVM -

- Campinus hoctheoremaaliter, &:quiécm facilius demonftrat -

de quotcunque Aumeriscontinuc proportionalibus minimis hoe

- modoipfuim proponens.

$i quotcunque numeti deinceps proportionales sfues
fint minimi omnium eandem cumipfisrationem haben=
tium: Ad quemlibet earurh teliqui omries fimul compos

_ fiti,erunt primi.

_ Sint continue proportionales thinini quotcunque fumeti A,B,

C.D.Dico ad quemlibet corimi reliquos omnes fimul compofitos,
- effe primos : Videlicet &,B,C.fimulad D; & A,B,D; firnul adC: 8¢

A,C.D,fimuladB: &B.C,D.fimul ad A; SienimA,B, € ; fimul.

non funt primiad D,erunt A,B.C, ’ ‘

fimulatqueD,compofitiinter fes  A.8. Bz, C,18. D25,

atq; adeo cosaliquis pumeius¢d- E.--F2. 6,3, H-»s ,

. k 2 : Hiunls
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muiis menfirametietur, Metiatur cosnumerus E,fi Reripoees, fite
matiturque F,& G,duo minimi intatione A,B,C,P ; numerorum,
Quoniam ergo A.B,C>D.continuc proportionales funt,& minirai :
metiturantem E aliquem eorum,nimirum D, metictur quoque E,

" alterumipforum F,G, vel certe cotmpofitus erit ad dlterum ipforum

a1t pro-

birpre-
nun.
€10, pro=
nun,
di2.pro-
Bun.

ts od,

* frr.pre.

nun,

g 11pro-

nun.
hz2pres
nHn.
d11.proe
m.
kiz.pro+
nan,
13.08,

F.G,tkfckolio propof.14. hujus b, At.
A2.B,12.C,18.D,2%. queidcircoipfumB, & alterum ipfosum
E.--F,2.G3. H---- F,Galiquis numerus metietur s Metiatur
cosH. lraquecum H metfaturE ; & E,
posatur metiri compofitum ex A.5,C, & ipfum D: & metictur quo-
que H,cundem compofitum ex A,B>C, & ipfum D. Quia vero Hy
metitur quoquealterumipforum F,G: & tamF, qitam G, medios
numeros B,C,metitur cx coroll.3. propof’3.1ib.8. & metieturquaqg;
H,mediosB,C :cac propterea & compofitum ex B1C. Itaque cim
H,metiaturtotum compofitum ex A,B,C, & detratum compofi-
tumex B.C,ut demonftravimus:d metictur quoquoilem H | feli-
quumA  Meticbatur autem &ipfumD. Suntergo A,D,extrertii mi-
nimorum A,B,C, Dinter fe compofiti.eSed & primi inter fc funt.
uod fieri non poteft. Nonigitur compofitiinter f funit compo-
fitus ex A,B,C,& numcrus D. Ergointer feprimi.

Rurfus,{t A,B,D;fimul compofiti non funt primiad C, metietar
eos,ut prius,aliquis numerus. Metiatur eos Equi rurfuth ex fcho-
lio propof. 1 4.hujuslib. vel metienur altetum ipforumF,G, vel com-
pofitus eritad alterum ipforum F,G. Metiatur erge H, ipfumE 8¢
alterumipforum F.G. Itaque cum H,metiaturE : & E, compofita
€x A;B,D: fmetictur ctiam H, cundeml compofitum tx A, B,D.
Quiaverb H.metitur alterum ipforum F,G,qui metiuntur per co=
roll..propoL2.lib.8. medios ,C;g metictur quoque Hiipfos B,C.
Itaque cum H.metiaturtdtum compofitumex 4.8,D, & detraz
A&um B, b metictur quoque H,compofitum ex A D, reliquum. Et
quiaH,metitur altefum ipforum F.G.quorum F,ipfum A, & G, i~.
plum Dymetitur,utconftatex demontlratione propof. 2. lib. 8, 7,
-mietictur etiam H,aleerum ipforum A, D, kIgitur& reliquum.Sune
cipo A,Dicxtremiinter fe comipbfiti. / Sed & primi inter fe funt -
Quod fierinon poteft. Nonigitur A,B.D , fimul compofiti, ad C.
compofiti funt. Erfo.primi. Quod eft propofitum.

Nonaliter dftendemiis & A,C.D,compofitos,efleadB,primoss -
nec non & B,C,D:fimul ad A.Eademqueratio et de qudtlibet nu~
meris continue proportionalibys. o

' THEOR. 16, PROPOS. 16:

- 8iduo numeri,primi ifiter fe fuerint:Non et ut pd-.
mus ad fecundwmitafecundus adalinm quempiam.

_ 8int

’
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- Sintprimiinter ¢ A, ¢ B, Dico non ¢ffe st A, &AB,ita B.ad ali-

smnumerum. Sienim fieripotedt, fir st A, ad B,itaB, 5 ad alism
nimirum sd C. Suoniamigitsr 4, B.primi

funt inter [, 8 atque adeo infuaproportione mis A..... o
aimi : b ipffaquemetiensurnumeros B.5C, B...enon a23.fe
insademratione exiffantes , nimirum A, ipfms € cmeemeee ‘:7?‘_

B.G>B,ipfum C : Matituy ansam ¢ 4, [¢ i- :
pum. lgisur A, metitur ipfos A,8,primgs inter fo.  Quodeft ab- peime
furdi. Nepergo eff ut A, ad B, itas, ad sliym wumerum C. Es-
demguerasionenon eyit,usB, ad A , ita A ad alium.  Sluare S

dyo qmmr,i'. primiinterfefuszint, Gre.  Quod demonfirapdum

eras. :

THEOR. 17, PROPOS, 17. ' xvilje

Sj fuerint quotcunque numeti deingeps ‘Prop,om'o- !
nales, extremi autem ipforum primiinter fefint s Non
eritut primus ad fecundum ; ita yltimusadalium quem-
pam. .

§int continue proportionales guatzsunqsuenumeri A3, C,D, guon
rum extremi A,D, inter [eprimi fins. Diconon offe, us A, 4dB, ita
D,ad aliumnumeram. Sienimfieri poteft,fis us A, ad B,isaD, ad
alium, videlicet adE.  Eritigiturpermutando ut A.adD,ita B,ad
E:Sunt autem A, D, cum fint inter f¢ primi c spinimiin fus propor- €23 Jept.
tione. dlgitur aquemetien- dafapr,
2ur ipfos Bty Es nimirum A, A,8.B,32.C,18.D,27.E <o N
ipfumB, ¢ D;spfum E. As-
quieffut A,adDB,itaB,ad C. ErgocumA, metiaturipfum 3 : ¢» €11 proe
B,ipfum Cometiatur s ¢ azgqueobid ¢n A, ipfum C , metietur. Et nun,
quia eft ut B, ad C,ita C, adD, mesitur asutem B, ipfum C :\,mm'to -
tur > Ciipfum D. Quare A, metiens ipfum C, £ setietpr g%0q%8 f11.prey
spfumD.  Metitur vero ¢ fespfum. Igitur A, matisur ipfos A,D nyp,
nter feprimos, Quodsft abfurdym. Nonergoeftns A,ad B,ita D,
ad aliumnumerum E, eodem quoque srgrgnento nonerit ut D., ad
Cjita A adalium. Quocireafi fuerint. quotcungue wpmeri dein-
&spsproporsionales,inc. Quoderat offendendum,

PROBL. 1. PROPOS. 18. - xixg

Duobus aumeris datis,confiderare,an poffit ipfister-
tius proportionalisinveniri.

+ D ATI duonumerifint A,¢5 B.oporsentque confidevare, an in- N
weniripoffis tovinaipfisproportienalic, hoc eff, anfis B , ad aliune
GReIBpIam numerum,ut A, ad B, Axtigit:r AB.primiinser fs funt,

3 ant
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816.50m. ‘ aut non. Sifuntinter foprimi, a per.
& A4 B, [picunm eft ex demonftratis,non poffe .

L ipfisreperivitertium proportionalem.

. §iverononfunt A,co B, inter ¢ prime: multiplicans B, feisfum faci-
at C, Aus igitur K, metitur ipfim C,asmt non. Mesiaruy primum A,
. . ipfum €,per D.Dico ipjis A B, inveniri
A4,4.8,4.D,0.C,36. poffe tertium proporsionalems , imo
e o . ipfum D, effeserrinm proporsionalem,
B9pronié. Cusm enim A, metiatur C.per D, bfiez C,exA,in D s Fit autem e%
: confEructione, idem C,exB, in foipfm.  Igitur, quicontinstur [ub
c3o.fep.  oxtremis A D,aqnalis eft es, guiex medio 8, deferibitur 5 ¢ Ac pro-

inde erit ut A,adB.itaB,adD. QuareD,inventus eft tottius pro-

portionalis ipfis AB. ’

Sed nonanesiatur Aipfim C. Dico ipfis A B.non poffe reveriti teva

sinm proforionalem. Sienim inveniripoteft inventus fit D, itn ut

it A, ad B,quempadmodumB,adD. Quonsam igitur ¢ft, ut A, &l

dz0.fapr. B,itaB,ad D , d erit nume-
. A6.B,4.D-_-€16. . - ruscontentus fubextremis 4,

' _ Diagualis ei,gui fitexB, me~
e.7prani. dioivfoipfum,bocefl,ipfiC. Quarecum C.fiatex A inD;cmeti-
v ety Agpfum €per D3 fed ¢ nonmesiriponitur. Quod eff abfur~

, Aum. Nonigitur inveniripoteftipfis A,B, tertius propertionalis,
guando A, primes non metisurC producdum exB , fecsundo in fei

. pfums. Badem vinconfideralbsmses,an ipfisB, g A, invenirs paffis
alive tertina numerss,ad guermitafic Aut8,ad A, Duobus ergo

< mumeris dntis canfideravimus, e, Quod faciendum eras. )

e PROBL. 3. ‘PROPOS, 13,
TRIBVS numeris datis , confiderare, an poffit ipfis
‘quartus proportionalis inveniri. ,
~ Sint dasisresnumeri A,B, C, (ve duinup:pnpnimdn- five

pon,oporsearque confiderare, an poffi reperiri quartus ipfis propor-
vienalis,boc eft, an fit C,ad aliquems alium nmerum , us A, ad'B.

~

»

. . \ Mubkiplicans B, ipfuns
. A8.Bn.CisE27.Da16 C.faciarD.Awt igitur
- 14.8:8.C,9. E,18.D:72. . A,ipfum D, metsiur,

. aus non. Metiatuy
primum Aspfum D,perE. DicoipfisAB.C, inveniripafle quartum
proportionalem,imo ipfum E , ¢[fe quartum proportionalem. Cum
anim A,metiatur D,per E,{ fiet D,ex A,in E : Fitautem idem D, ex
B,in C.per confiruitionem. Igitur qui (ub extremis A, E,contine~
. tur,aquatis efi ci,quifub B,C, feeundo & tertio continetur; g Ac
§79:fept, proprerea ovisus A, ad Biita C.adE, Quars inventws efE , ipfs

Sed

~fo. pro.

nun,

AB,C,quartnpropertionalic,
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Sedjam non metintur A, ipjumD. DicoipfisA,p, C , now poff®
nveniri guarsum proportionalem. Sit enim, fifieri poteft , inven~
tua quartes proportionalis E: itaut [t quemadmodum A a4 B, ita
€; 4adE. Quinergo gunis- | ’
arnumeri A,B,C.E, proper- A . 3,6.C.0.E-==~ Ds$4s ) .
svionalesfunt,aerit numerss ,4:: Byge c,f,, E-can D;S:Oi -t 1. fopt-
contentus fubextremis AE, : '
agualiseiquiex B, ftéundo fir in C tereinmboceft,ipfi D. Quare
oum D fias ox A, in E; bmerietur A, ipfumD per E:[ed ¢ ponitur by, prouk,
nonmatiri. Quodcftabfurdum, Non igitur inveniri poteft ipfis
AsB.C quartss proportionalis,quando A, primus non metitur D, |
productum ex B, fecundo in C tertium.Eaden methodo confidevabi-
- mous,anipfis C:B, A, inveniripofit aliquis quartus , ad quem ita [¢ ~
babear A2 C.ad B. Quocireatribus numeris datis confideravie
wwa,an poffit, e Quod erasfaciendum. ' '

' SCHOLIVM,

T qu proximis quatuor propofitionibus,nimiram 16.17:18.
& 19.demantrara funtintelligi debent de numeris integris. Nam
fide fraftisloquamur,poteft quibuslibet duobus,veltribus,adjun~
gialius proportionalis,quamvis extremi inter ¢ primi fint. Nam
datis duobus,fi quadratus numerus fecundi dividatur perprimum,
procreabitur tertius proportionalis. Veduob, numerisdatis 3. 8. §§
quadratus numerus fecundi 8. nimirum 6.4. dividaturper 3. inve.
nietur tertius proportionalis 21]. hoc modo 3.8.2 1}.Quia enim di-
vifis 6.4.per 3. fitnumerus 2r§.producetur numerus divifus 4. ex
multiplicatione Quotientis 2} per diviforem 3. ut ad defin. 15, lib.

7. tradidimus, Cum ergoidem nymerus 64. factus fit ex medio
- numero 8.in fe.c erunt3.8.21 ; continu¢ proportionales. ¢
Datisautem tribus numeris,fi numerusex fecundo in, tertium < ”‘f'f ?
enitus dividatur per primum , procreabitur quartus proportios
nalis. Vedatis tribus numeris 9.6.20. fi numerus 120. ¢x fecundo
in tertium,genitus djvidatur in primam o. reperietur quartus pro-
portionalis 13§. hoc modo 9. 6.20.13]. Cum enim divifis1zo.pee
9-fiat13§. producetur numerus divifus 1z0. ex multiplicatione,
Quotientis 13.1 per diviforem g.exiis quas in defim.15. lib, 7. feri=
plimus. Fit autem idem numerus divifusex fecundo in eerti» .~ |
um. dIgitur quatuor numeri 9.6.20.13}. proportionales funt. drg.fapt.
~Ex his facile cognofcemus,propofitis quetcunque numeris cons
tinue proporstionalibus.an poflit ipfisalis proportionalis adjun- |
gl Sumptis enim tribus ultimis fipfis alius poteft inveniri* , ille |
idem critomnibusillis proportionalis.
THEON, & quiillum fequuntur, int;r quos etiam cft Federi-
. kg us

\,

& | '
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* €ps Commandinus, quatuor membris hoc prablema abfolvune.
Autcnim(ajunt)tres dati nuperi & deinceps propartionalesfunts -
& eorum extremiinter fe primi. Autnop deinceps quidem propor-
donales,kd?orum extremi primi inter fe; Autdeinceps quidema

reportionales.fed corum extreminon primjinter fe; Autdenique
- pec deinceps proportionales nec corum extremi inter fe primi. Vbi .
mirari fatis nan paffum,quonam modo diligentiffimi Euclidis in-
terpreves,& in aliis quidem demonftrationibus vigilantiffimi, in fe-
cunda membro hujusproblemasis demonftrando dormitariat , ¢
quafi fur obliti,ac de diligentia remittentes in érrorem, eumq; non
levem,incurrerigt, Dicunt enim, i tres numeri dati nen fint dein=
ceps proportionales.fed corumextremiinter fe primi.non pofle i~
pfis quartum propertionalem inyeniri. Quod quiden & falfm <f,
& demonftratio.qua id ipfum eomprobare nituntur, vitiofa, Nam
IGtashujus rei perfpicue in his numeris non continue proportix
onalibus apparet 4.8.9, quorum cxtremi 4.9. funt inter fe primo,
& nihileminus eis adjungi poteft quartus proportionalis18. Quis
gnim non videtefle ut 4 ad 8.ita 9. ad 18.cum utrobique propor-
tigfitfubdupla: Idem videri poteft in exemplis aliis infinitis, ut hig
2:4.7.1¢. Item3.04.12.Item 2.10 3.¢5.Item g.10.6.12.&c.  In'oO-

" . mnibus enimhis numeris extremi priorum trium funtinter fe pri-.

ymi, cum tamen ipfis adjungatur pofterior quartys propartionalis.
Falfum ergo eftillis darinon poffe quartum proportionalé. Quod
autem vitiofa fiteorum demonftratio , qua hog probare contep-
dunt.perfpicuum fiet fi demonftrat omnemiipfam in mediumpro.
feramus. Itaigitur ratiocinantur.

. Sinttrium numerorum A,B, C.nondeinceps propor=
tionalium,extremi A, C,inter fe primi. Dico ipfis inve-
nirinullo modo poffe quarti
4A,3.B,6.C.8.D,16.E-~- propertionalem.Sienim po-,
' teftinveniri,fitille D, ita ug

. @emadd)odum A,adB,itaC,ad D,& ut B,ad C , itafiat

1,adE, Eritigitur exzquo,ut A,ad C,ita€,ad E : Sed

ey o funt A, €,inter fe primi,g & obid minimi. b Igitur meti-

YI N

frime

ensurzque ipfos C,E,nimirum A,ipfumC,8& C,ipfumE,

3L./¢ At vero & A,feiFfummctitut.ErgoA »metitur duos A,

C,primusinter {e. Quod fieri non poteft. IpfisigiturA,

B,C,quartus proportionalisinveniri nequit. .

" Hazceft corumdemonttratiodn quaaffumunt cffe ut B.adC, ita
D, ad alium quendam numierum,videlicet ad E.quod quidem fie-
¥ pofle;nufquam demonttrarunt: Imo hoc ipfum vertitur in dubi«
wmin hoe prablemate, Non enim minusinquititar , ap tribus nu-’

o - , meris

e



LIBER IX . 1
meris B.C, D, quartus proportionalis poffitinveniri , quam tri-
bus A.B,C gum non mags hoc conftet in illis,quam in his.Quapro-
ptercum jbi id.pro concefloaffumant,ut hicidem fieri nonpofle,
oftendant; liquido conftat,eos petere principiom  {‘ut cum Diales
&ucisloquamur) in demonftrando.Quin ettam, quotiefcunqg; qua-
tusr numeri daatur proportionales,fed non deinceps, quorum prie
mus & tertius,primiinter fe funt,quales ponunturefic A, 3,C, D;
nullaratione fieri poteft,ut detur alius adquemitafe habeat quar-
s ficue fecundusadeestium ¢ quod tamen ipfi tanquam concef-
fomatqueprobatum affumunt ; quandoquidem fine probatione
ulla exigunt,utdetur illis numerus E,ad quemita fe habeat quartus
D,ut 8,{fecundus ad C,tertium. Hoc vero non pofle fieri, facile de-
monitrabimus codem argumento,que ipfiutuntur. ;

Sint enim quatuor numeri A,B,C,D:proportionales,non tamen .

geinceps.fintque A,& C,primus& tertius,inter fe primi, Dico fieri
non pofic,ut fit D,ad alium numerum,quemadmodum ,ad C. Sit
enim,fipoteft ficri;ut B.ad C.itaD,ad E.Eft ergo exzquo,ut A, ad
C.ita CadE; Atqueadeo utipfi ~
pftenderunt , meticturA, duos A4 B,12.C,3.D,9,E--
A& C,primosinter fe.Quod eft .
abfurdum. Monergo fieripoteft,ut D,adE,fit , quemadmodum
B.ad C. Quare apertiffime falfum in demonftratione fecundi
membri affumpferunt Theon,& alii Euclidis interpretes,qui They
anem fequuntur, o

Primum vero membrum perfpicue & aperte oftendunt.Nam fi arz

tres numeri deinceps proportionales funt,8 eorum extremiinter fc
primi ; # manifeflum eft,ex demonftratis.nen pofle ipfis quartum
proportionalem inveniyi.Poftrema tandem duo membra expedi-
unt non aliter,a¢ nos totum problemaabfolvimus.

THEOR.8. PRROPROS.:z0.

Primi numgri plures funt,omni propofitamultitudine
primorum numerorum. ‘

Sint popofitiprimi numeri quioteungue A B.C.Di%n' ﬁsj 3, -
v C,plurfs offe pﬂfna: nmnmu.q b A & ' b"‘ﬁf-‘

Suspspto enimnumaro D, E, mini~ A,2.23.C, 5. )
w0,q%em A B,C: metinntur ; ap- 30. x-
ponatur cisntm EF. Aut o190 Domesonmecne- E..F

- gotss D Fprimuseft , ant non pri-

Mases. fit primum primus. Sunt ergo priminymeri A,B,C:¢» DFplu~
vespropoficamultitudine 4,B,C.
SEDjamuonfit primus D F. ¢ Metistuy evgo eum aliquis nsi= -

weysss primus, nimiram G, .pico,Gp;imm_n wali spforum A,5,C, €334 fef
s

skn-




atr.pro-
L7 N

bizfy.
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AnBis.Gor . eundemeffe. Sindmgue G fividwm
105s . 1 guinnwsipforum AB,C; metiantur
o PO —— 1 autem AB.C.ipfum D E ; ¢5Genn-
o PP © dem D E,metictur. Quare G, metir
‘G metiesnr quoque EFveliquum , nu-
merug unitarem. Quod eft mbfur-
lum Bfgo G, primusnon tﬂ:dm.gm snssipforum A,B,C 3 As
proivde imventifunt priminumers A, B,C,G , plures propaf fita mul

ﬁmdm:pmmmm numerorumA,B,C. Eademquc Vi phtns BV |

nientur quam A,B.C.G, fi /umm«r minimus,quem ipfi metianiuy,
e, Quocirca pmm nameriplures funt,ne.Qusod dcmonjiu»du»
orat,
SCHOLIVM.
Poteratidem hog thcorcmamﬁar problematis hoc modo p:o-
Penl .
- Priovis numeris quotcunque propofus, inveniri ali-

um primum numerum ab illis diverfum.

Nam fi primi quotcunque ropofiti fint A,B,C, inveniemus c-
odem modo alium primum ai illis diverfium, videlicet DF, ft pri-

- museftvelcerte Goquiipfum D F. metitur.  Atque codem meda

quatyor primis alium quintum, & quinque primis alium fextum,
inveniemus,& fic deinceps primos numeros, quouluot quxs volct
invememus,

- THEOR.19. PROPOS. 21
Si parcs numeri quotcunquc compomntur : totus

parerit.
. Componantur gnommq:u pares numeri AB,BC,CD. Dicech
sotum compofisum ADsparem offe.Cum onim AB,B C,CD, fint pa-
ves,babebunt fingnli fingulne partes dimidins.ex dfinitione. Sit er=
80 E.dimidiapars ;pf 444 A.B,¢ Fyipfis BC : 6 G.ipfins G, D. Qpeo-
"wiamigitureft ut A8, adE,ita

A--o--oB-..Ctno.o.nD BCadF é‘CD.‘dG (q“ﬂ‘
BeFobun femper fitproportio dupla) b erit

' Kaguess AB,adE ita AD>ad

EEG, fimul. Eﬁutm A.B,qu‘ fiws E, duplscs. Igissr e torns A D,
compofitiex B;F,G dupbus evit: Ac propteves A , D,dsmidiam pay-
tem habens wumerum.ox E,F.G, compofSisms pareritiex definitione,
Si igitur pares numeri quotcunque, e, SPwd exatdsmanfiran-.

duns. 4
THEOR. 20. PROPOS, 22,

* Si impares numeri quotcunque componantur, muf- -

titudoaytem ipforum fit par : Totus parerit.
; . - Com,

enstorum D E,dndetraltum DE 3 |




o - LIBER IX sy
S COMPONANTVR quotcungse numeri impRYes quorsm mulsi- x
$1udorarABBC.CD:DE. Dico cntotum comrofisum AB, -
parem effs.  Cumenim AB,8C, CD,D Efintimpares: differes
wilibet unitate
pavi,exdefini- A...B...,C..veeie.Deciiii o B
tione.  Sluare v
Aetracta abunoguoguesinitate , quiliber veliguorum per erit. 2
Buare,C compofitus ex ip fispar erit Ef} autem ¢ multisudo uns-
tatum desractarnm par. b Igittr Gatotus A E,compofitus par evit,
Siigitnr impares numeriquotcungue, rc.  Quod eras oftenden-

dsm, aoss
THEOR. 21, PROPOS.z. - XX,
Siimpares numeri quotcunque componantur, muli-
tudoautem iplorum (igimpar : & totus impar erit.
uotcungue numeriimpares,guorum multitudoimpareft, A B,
B C.C D,componantur. Dico 0 16tum,AD, compofitsm , imps-
rdws effe. Cumenimimpar numerss differas unisase 4 pari ex defi-
nMone: ablataunitass ED, ab igspari CD:erit veliquus C E,par. c13.50mi,
cEff autem ¢ AC; compa- ' dar.noni,

azn 30»5.
b12.n0ni,

fitusex imparibus AB,B A,., B...C........E,D

par digitsr ¢ A E,compofitus ex paribus A C,C B, par erit, %gn

C > muliitudine paribus, i
addiza unitate ED,totus AD,impar ervit,cum impar &paridifferat
unitate,ex definitione. Siigitur imparesnumeri quoicungus, Cpc.
Quod ofiendendsum cras.

. SCHOLIVM. .

Pari ratione Impar numerus pari numero , vel pluribus paribus

numeris additgs facietimparem. Nam dempta unitate ex impa- -
re,reliquus erit par; cum exdefin, Impar a pari differat unitate. ¢ ¢ IR 1
Quare reliqunsille par cum alio pari date ; vel cum pluribus datis, ‘

* conficiet parem. Addita ergo rurfusillaunitate , totus fict imparg -

eum 2 pari folaunitate differat. Quod eft propefitum.
THEOR. 22, PROPOS.24. -

“Siapari numero par detrahatur. Et reliquus par erit, xxy.
ExparinumeroA B, detrabatuy pav €B.  Dico ¢ relignum
A C parem effe, Aut enitn CB,par de- .
sralusdimidinparseffipfius AB,att A .eeveeCovosea B
najor quam dimidiapars,vel minor.
Sit primum dimidia pars. Cumssgiturip f CB,pari aqualic fit A Cy
veliguapars dimidiaerit 6o A Conumerss par. : .
Sedjam C Bipar detraitus major fit , vel minor dimidia pay.

ve ipfise. Quoniam igitur AB , € B, pares wameri , ltz:

\ . ‘ ,
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<. diseparteshabentax bﬁmmncf D B. dimidin pars ipfine AY,
G EBdimidiaspfins C3. Lsaque cum fiz v: A B, 4dD B, dimidis
4m,$ta C B, sd E B, dimidium,evis pexsms-
! A.-..uC-.,D.uE QQ!B tande l‘tAB udC ’,l}‘D;B 4dE B : é
; A..m.D... €. Bo B dividendout A C,4dCB, itaDE, ad E 3.
Rurfusquepermutandout AC,4dDE, ity
\ C.3,4dEB, Atqui CReipfiss EBduplucs eft. Igituir 0 A C , ipfing
D E,duplus erit; Aeproptersa A Coeaym b:forum dividatsr,( gud
' DE,fit sjus pars dimidia) parevit. Siergo & pm numere pax’ ds-
tnlumr,é-c Quodevat ofiendendum., ,
SCHOLIVM."
facxlms demanfirabimus hanc propof. ducendoad mpoﬂ?bde
hocmodo.Si o c,rchquus nondicatur
: A. D i+:C.ueee B panfed impars detrada unitate A B,
w23.neni it reliquus b ¢, par.4 Igitur compofi-
tus » 3,par quoquecrit: ac proinde, dd itaunitatcA s totus A X,
qmpar fier,quodeeft a,hfurdum.cum par ponatur.

WV THEOR.z; PROPOS.15. ©
\- Sid parinumero impar detrahatyr : Et rchquus im.
. par erit.

Exparinumero AB :mp‘rdctulnmrek Dico €5 reliquum ‘
ACiimparem.effe. Dcmu&a enim unitateCD,ex CB, religuses fiy '
_ numerss DB pay Quinigitur g totua
b senomi, A......C.D....B AB.poniturpar : beritcrreliquu
AD;par, Dempta ergo unitate CD,re- |
Liguwa A C.impar exit. Siigitue aparinsmoro impar dunlumr.
Gve. Quod demonfirandum evat. :
i THEOR. 24. PROPOS. 26. _
o Siabimparinumeroimpar detrahatur : Reliquus par
Cﬂt.
Eximpari numero A B, tmw detrabatur€ 3. Du-e. nbgm
. AC pamn a[:. DesrailaenimDB , wnitateex imparibus A B,
; CB:erunt nbgta AD\CDpares. Quisn
' Y YN C..... D.r orge cxpm A,D,parsufertur CD 5 ¢
042, HON}. orit G reliqhus AC.par. Quare fi ab,
imparinnmereimpar desvabasur, ¢re, Q{ud orat dcmmﬁmn-

' dum.

“THEOR. 28. PROPOS. 7. !
Sxabxmyannumero pardctrahatut Rehquus impar 1

etlt. : .
o | £x|

xxviij.
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Rk impayi AB,detrabasurpar C B. DitorelignumAC imparems
effe. Derraitaenim A Dsunitateeximpare A, evis volignm DB,
PAr:Exquacum desrabatur CB, .
par; areliyuis DC, par quogue A.D..s.. C.onri B 224.nehf.
orig : At proind:dlim unsiare .
A D fier A C, impar. Si ergo abimparimumero par disrabasurige,
Riod dersonfiyandum erat, ' )

* THEOR. 26 PROPOS. a8, xxie
~_Siimpar numerusparemmultiplicans feceritaliquems
Fa&us parerit. \ B

-~ Fint ex Asimpayi inB, parem snmeiss C. Dico C.pavem effe.
CrmenimC , fistex A, inB ; componstur C, extot numerisipfi
B, agualibus, quotit A, funt unisates. : '
Q)uare cumB, fit phr,componetur Crex - AsaeBooss
308 pArtibuaipfi Boagualibne, quot[int € oveverecessbie
snitatesinA;b Arqueades par erit.Si . :
ergo impar numeriss parem minlsiplicans,doc. Quod ofsendundum ba1, ment,
oerAs, ) " !

oL SCHOLIVM.

Eadem demonftrationc oftendemus & hoc. ~

Sipar numerus parem multiplicans fecerit aliquem:

FaQlus par erit.

Nam rurfss c,compodtturextotpd- A.. Bo.........
ribusipfiB,@qualibus, qubt inA.conti- C... 8. ic0e.
méntur unitates,&e. .
- ‘ COROLLARIVM, ' :
Conftat quoque ex his,parem numerum infe multiplicatum procrea

are parem :utpatet, fi pares A,&B, A....B..u
peonanturzquales. , Coievnnns serren

Siimpar numerus imparem numerum multiplicans fe-
ceritaliquem:Fa&tusimpar erit.

Eximpart A inimpavem B.fint €. DicoC, imparemsffs.Cum
wnim C fiat ex AinB s componeur C,exsos numerk ipfi B, sgnnfi-
bsis,quotfuns unitatesinA.  Guave ’
cRtam Aquam B,[it impar: compo  A.se Boooos
nesser Cooximparibusipfs B, aqualiby C..oevevecinss
guorum multisndoimparsft | nimi- o, ,
vt aqualic multitndini nnitasum,guain A, impari continentur.c o 23 mith, '
Igieser C.impar etis, Ruocivca ffimpat numerss’ impaysm nams-
rum msslsiplicans,Grc. Quod sras oftandendum. ' COROLs

' : ‘ QRO
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COROLLARIVM.

A..B. Hinc fequitur,Imparem numeruntin fe muiripfici.
C.:i.ienee . tumgignereimparem: ucconftat,fiimparesa; & B,pé:
nantur zquales.

. EX CAMPANO, '
Numerusimpar numerum parcm metiens,per numes

' fum parem cum metitur,
. . ' Metiaturimpar A,paremn B.per C:
a2g, woms. G.... Dieo Ciparemefle. Namfi impar it
C Blitseriieens acrit B,fatus'ex A,impariin C}, -
. patem impar, Quod eftabfurdum,

- cum ponatur par, Eft ergo C.par.

Numerpsimpar numerum impareém metiens , pernu- .

meérumimparem eum metitur. )
_ Mectiatur impar A ; ithparein B, per C:
A..: ¢...;.. DicoCitnparem efle. Si enim fit par; b erit
Buverrivoars.s Bfaltusex 4,impariinC,parem par.Quod
eft abfurdumrcum impar ponatur. Eft ergo

- b 28, nomi.

C.-impal‘: o

N SCHOLIVM. .
- - Exhis datiffime Juoque demonftrabirhus thedrer ivlib.2. nu:
merisnon pofle accommodari; Id quod etiam in fcholio propof.
. 24.hujuslib. aliter oftendimus; recepimusq; nos hoc loco clarius
demonftraturos.Secetur enim,fifieri poteft,numetus A B,in partes
' A G,G B, itaut numerus ex # B,in CB,faftus,zqualis fit quadrato
7 reliquz parris A C. Autigitur utraque pars A C;
A -=:.C--.B CB,impar cfi;aut major A C,impar, & minor
- D--~ E.- CB.panjaut contra,majorAC, par » & minor
) . ’ - CB,impar : aut denique dtraque parsAC,CB;
€22, noi, PAr Sit primum utraque pars A G,CB,impar.c ideoque totus nu-
*d 28. noni, Merus 4 B.par. d Igitur qui fit ex AB,in Cp.par cftiqui vero exAG,
) in fefit,impareft.ex Coroll.hujuspropof.29 €um ergo numerus
. exAB,inG B,genitus ponatur ®qualisci,quifit ex A Cinfe : erit

e« Pa numcins impan @#qualis,quod fieri non poteft.

.. Deinde fitA C,impar,& CB,panidcoque ex {cholio propof. 23,
828, nond. hujuslib.totus 4 B.impar, -¢ Quiaergo numerus cx A,B,impare in

parem CB,factus pareft; & numcrusex impare A C,in fc genitus, -

impar;ex eoroll.hujus propof.2g.erit rurfus ilic par huic imipari -

qualis,quod eft abfurdum. ‘ . L
Tertio fit AC par,& CB,impartdeoque éx fcholié propof. 23.

hujuslib.rotus _¢B,impar.fQuia ergo nurerus ex A B, imparein

. £29. noni,

imparem CR.faltusimpareft : & nunierusex parc AC,in fe geni=

tus,pas,ex coroll propol.28. hyjus lib, etitruriusile parhuicimpa

ri @qualis :quod eff ablurdum. )

- ' 'g‘gir-‘j‘
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Quarto fit utraque pars4 C,C B,par. Inventis igitur, ex fcholio
. Ppropofizs.lib.7.duobus numeris minimis D E.proportioncA C,ad
- CB: acrunt D Einter feprimi : acproindeambo paresnon erunt, ;5 0 fire
fedveluterqueimpar,velunusimpan&alter par Etquiaettue 4G, %
» adCBiitaD,adE: beritconvertendo,ut CB,ad AC.itaF;adD: Et b26 f'
componendo,ut A B,ad A C.itasotus D E.ad D :¢ Eft aut¢m utB, <20 .ﬂ' *
ad AC,itaA C,ad C E: quod numerus faétus ex AB-inCB, &= ¢ 204
ualis ponatur quadrato medii AC.  Igitur erit quoque uttotus
E,ad D,ita D.ad E.d ac proinde numerus,qui fitextoto DE, inB»
- &qualis erit quadrato ipfius D. Totus crgo numerus D B, fe€us eft dzofap/
" in partesDE.quarum velutroq; impar eft,vel unaimpar, &aleera -
paritaut numerusfatus extoto D, E,in partem E, equalis fit qua-
drato alterius partis D,quod feri non poflt tam demonftratum eft
innumero .4 B,quando utraguepars..4 C,CB,velimpar cft,veluna
impar,& altera pars. Conftatergo propefitum. :

THEOR. 20. PROPOS, 30. Xxxiije
Siimpar numerus pateth numerum metiatur; & illius
dimidium metietar. -
Mesiaturimpar A, pavam B, Dico A, dimidism guoque ipfist
B,metivi.Metiasur Aipfum B,per C.Erit orgoex iis, que ex antece-
. dentepropof.ex Campane demonfiravimus, numerss Cpar. A qut
adeodimidiam pantem babebit. Itague cum A metiastr B,perC , ¢
p "oetistier quognut C.ipfumb,per A ¢

> N

c8.pra-

| :c proinde C.pars evis ;’pﬁm B,de- Ases Cuuee oy
y POMInGtAnbA,ut Ad3.definithontd  B.....e00euiene

bib.y . docnimms. Quoniamweroefp -

¢ #2C,ad dimidium [us.ita B > ad dimidism [ii ; G permusando usG;

. ®d 38, itadimidiapars ipfius C.ad dimidiam partem ipfiwns B, Eft akka
tem C,parsipfisa 8, denominata ab A , st oftenfum eft ; evit ¢ di=

midsum ipfius C, dimidiispfineB, pars ab eodem A, denominasa, £ ¢ oS -

Aopropserea A, dimidium ipfins B.metiesur. Si impar ergo nume- :

795 parem numernm metiatur:Goe, Quod evat ofendendnm.

fi
5 THEOR. 3. PROPQS. 31

: Si impar numerus ad aliquem numerum primus fit: &

 adillius duplum primuserit. »

. Imparnumerus Aprimusfit - A..o.B.yuuo ..

5 #Anumersm Bicujus duplua fit G ..os.vvurono Dowen

r C.Dico A,ad G, quagusprimum ‘ ’

% Of8.S5 enim A C,nol fiant inser e privsi; mestotur eos aliquds namis
vie,guifis D,quinecefario impar eras. Dad fifitparcum metin- S

- . \ Cowmr g

e
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i3 . .
838.90mi. sur imparem A evit A, faBussx D, pari in eum nutishim ; per
‘ . : qséem metisur, par. Quod oft ab-

Aciii Briciesoee [irdum, p8nitur enim A , impar,
o T PR » %"cD, imparparem C,metiens,

S : (eftenim C , par , cum dithidism
b3c. poni. habeat B.) bmaetieturdnoque numerum B, djne dimidium : Mets-
: turaytem O A. IgiturD, ipfos A.B,primos inser [¢ mesitur. Giuod
oft abfurdum.- Non igiswr A,4d C, primui non eff. Ergo primus.
Quapropter fi impar numersus.ad aliguem nsmerum primus fits
©rc. Quoderatofiendendum. :
- COROLLARIVM. .
. Sequitur hinc,numerum imparem, quiad aliquem numerum primus
o eft,primum quoqueefle non foluthad ejus duplum , ut Buslides de-
’ menttravit,€d etiamad €jus quadruplum,oftupium,fedecuplum , & fie
deincepsperproportionem duplam progrediendo: Nam fi primus eft 4d
non;. duplum, cprimus quoqueeritad quadruplum,qui dupli duplus eft - Et
’ dimiliter ad octuplum, qui quadrupli duplus éft, 8¢

THEOR. 30. PSOPOS. 31
- Numerorum a binario duplorum unusquifque paris
ter par eft tantum. . :
Numeri & binavio A, dupli quotcungue fint 3,C,D,E. Diso B,
CD,E, effepariterparestantum, Suodenim [int paritér pares,
pc?iamm eff. Nam ex-

Vaitas. A,z.n,4.C,s.D,1 6.E;32, pofitaunsrate, eum A, fit
binariue, ¢9 B, €, Ds E, &

binario dupli: erunt A;8,C,D,E, ab isnitate deinceps proportiona:
P . lesnimirum inpropottione dupla. d Quare A, quemlibes ipforum
413, Boms. ‘B.C,D\E, ¢ quilibet minor majorem fequentem metictur per ali-
qaam ipforum AB,C,D,E: quicsm omnés fint pares , utpore dupli
4 binariosmetistuy quemlibes ipforwm B C, D; E ; par numerss pef
numerdmparem ¢ Ac propterea quilibetpariserparerit » ex di-
Sfinitione, :
Quad ansem iidern numeri fint paviter pAies tantum , lighido ets
iamconflat. CumenimA,B,C,D,L, fint 4k unitate continue pro-
_ portionales, fitque A, proximsus unitati numerwus primms , nimirum
<43, M’ binarius:c nullus aliwt quemlibes ipforummesiessir, prater ipfos A,
B,C.D,E:qui cum [iné omnes pares, matistur quemiibet ipfortem
par numerss pey parem numerum tantsm : Ac propseres quilibes
ariter par ¢ff tansum. Numerdruns igitsir A binario duplotsem, e
&ad demonfirandum erat. ‘ C
’ : : $CH QLI VM. ' .
o . Hinceum Arithmeticid colligémus artent > qfa omnes num
inveniamus.qii fint patitgs parcs tantwm. St ssim A, 5, €, D,EF,

-3 e . ’ . "5. v

e
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fibinariodupli, quiex A.4,B,8.C,16.D,32. E,64. F, 128,
hic_ demonftratis o- ' L= camHe ou@owne -
mnes fiit pariter pares T
tantum. Diconullum alium effe patiter par&tantm , prater cos,
quiin hocordine continentur ; Atqueaded fi ordo numerorum &
binario duplorum infinitt augeatur,omnes numeros pariter pares

" _tantitm inveniti,nuillo reli®o.Si enim fieri potefhfit alius aumecrus

G, extra ordinern numerorum i binario duplorutn, patiter par tan«
tum,cujus pars dimidia it H. Erivigicar H, numerus par, (Namfi

dicatur impar,cim fitipfius G,pars dimidia; meticturbinariys,au-

merus paripfum G,per H,numerum imparems Atqueaded G, pa~

riter impar erit. Quod eft abfurdum: ponitur hamaue pariter par
tantiim ) cujus rurfum dimidia pars fitI. EritigiturrurfumI, par
numerus: (Namfi dicaturimpar.cum ficipfius G,pars quarta;me-
ticturnumerus par 4. iplum G,per I,numerum imparem ; Atque

obid G,pariterimpa erit ; Quod et abfurdum : ponitur enim pa-

riter par tantim)) Atqueita deincepserit femperdimidia pars nu-=

‘merus par,donec ad unitatem veniamus, Sit ergo jamipfius I, dimi- -

dia pars unitas,ita ut fitLbinarius. Igitur H,G,{lint 2 binario1, du~ .
pli: AcpyoindeG.eritaliquis ex erdine ipforum 4,8,C,D,E.F, pa- :
nitur autem,non effe. Quodeft abfurdum. Nullusergo aling pari« \
ter par cft tantiim, praeter €os,qui 2 binario funt dupli.

.THEOR. 31. . PSOPOS. 33. - XXXVje
SI numerus dimidium habeat imparem : Pariter im-
pareftrantam,

'"HABEA Tnumerws A, dimidiam partem numernm impay
yem. Dico A, effe pariter impavem tantism. Quod enim [z pariter -
émpar, itaper(picuum fier. Quoniam .

A, dimidinm babetimparem,metietsur A..,...eviveens
binarise numersis paripfum A , peril-

 dum dimidinmimparem. QuaveA.ex definitions , parviter impar

eft. Quidautemidem A, ﬁtpnritrrimpart\mrhm, boc modo de=
monfirabimms. Sit B, dimidiapars ipfiucA; ¢ C binarisa, Siigi-
sur Anonefbpariterimparsantiom ;ipfe erit quoque pariter par.

nare ewm metistur aliquic par nsimerss pey parem nsmersim.
MesiaturesmD, parperparem E,  algisur fit A, exDsinE : fod
sdem A, fit ¢ C, binario in B , ¢jus di- T a9.Pre-
midium Evgonumerss facitusex C,pri- A.oooueiivns, nun.
moinB.guartumagqualis eff es, quifit B. ..,. C.. big.fep,-

" exD,fecundsinE sertinmb Acpropte- D-vee Eou-

yesprit 41C a4 D,itaE,adB. Matitur as-

2em CbinavinsparemD. Igithr & E.ipfum B, metistur , parime=

parem. Qupdeft abfurdum, Nonefierge A, pariterpar. Erge pa= -
: 1

riter

L T N ———
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3 ‘ EVCLID. GEOM.

" yiserimpar uuhr;;. Suocivca finumerss dimidisim habet s

perem . Quod demonfirandum evat.
SCHQLIVM.

ITAQVE fi omaium numerorum imparium dupli fumantur,

, invenientur omnes numeri,quifunt pariter impares tantim.Quod

enim quilibet illorum fit
pariter impar tastum,
_ e conftatex hac propofiti-
Pariterimpa-  6.10v 144 18.23. 26.30; ohe; quippe cum quili~
¥estantum , betdimidium habeatrim-
i : paré.Quod autem illifoli
fint pariter impares tantitm, perfpicuum erit ex fequenti theorema-
te,in quo demonftratur,omnes pares.qui necabinario funt duplis
‘neque dimidios habentimpares,cilc pariter pares, & pariterimpa~
res. cuum ergo nullus alius par habeat dimidium imparem , praeter
duplosimparium numerorum, manifeftum eft,nullum alium pra=
ter ipfosicflc paritec imparem tantumy; fed vel efle pariter parem
tantum, velceree pariter parem & pariter imparem,

THEOR. 32. 'PROPOS. 34."
$ I parnumerusnequeabinario duplus fit , neque
dimidium habeat imparem : Pariter par eft, & patiter

impar. e :
PAR numerus Anequefit & binavio duplus , neque dimidium

 babeat impavem, Jed parem. Dico A » ¢ paricer pavem effe, ¢bo

pariserimparem. Qubdenim fitpariter par, ligues. Nam clam di-
.midiam habeas

parem , metietur
. enmbinarvise,pay
Bumerioe per parem nempe per dimidium. Igiturex definitions ,pa-
virer par eft. ) :

QUOD antem idem Afitetiampatiter impat , ita offendensrea,
Divifo A, bifariam, g efos dimidio Yusfies bifariam . ¢ ita -dain.-
aeps; tandem incidemus in aliguemimparem. Nam 5 in binarium
incideremus, effes A, & binario duplus s ponitur autems ¢ non du- -
plus. deft abflurdum. Igitar cisminimparem incidamms , me-
siesur ille impar ipfum Aper numernm pavem : Alias fi per impa-

A.o\.b-.o..lso.i;..s...-.

o yews metiretur,acim impar impares multiplicansfaciatimparetm
g effet A,ﬁl&u exilloimpare in buncimparem impar.. Quod oft #b-

wrdum. ponstur euimpar.  Quarecimimpar metiatur Aper pas,
ram: atgme aded Vicilfim par per imparemerit ex Aefinitione A pu- - .
viterimpay. Fuit autem G paviterpar. Igitursfi & pariter par,

&b paviter impar. Siparergonumurnenegquc & bivario dwplus fir,

Quedofisndendns aros, -~ ° -
e-Quetat ' '§CHO.
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-~ . SCHOLIVM _
FACILE exhis inveniemus omnes numieros,qui& pariter pa-
Yes funt, & pariterimpares. Reli@is enim omnib? illis, qui i binario .
funtdupli.& omnibus. quidimidios habent impares: cruntex hag
~ propof.omnes alii parcs,& pariter pares,& pariter impares.
PORRO ex proximis tribus thcorematibus aperté incelligun-
-¥urca,queeindefinitionem 9. lib.7.feripfimus, .
THEOR. 33. PROPOS, 35, = xxxviijy
SIfintquotcunque numeri deinceps proportionales,
detrahantur autem i fecundo, & ultimo zquales ipfi pri-
mo: Eritut fecundiexceflusad primum,ita ultimi excels
fusad omnesiplumantecedentes, ‘
SINT guoscung, nwmeri continueproporsionales 4, B, C D E,
¥: ¢ ex BCfecundo, & E Foultimodetrabantsr C G, ¥ H, pri-
0, A, dquales. Dicoefle st BGiad A,isaEH, #d A,B,C, ¢ D, fov

wul. D,‘"“' Asissnens

Batur ¥ 1,6 B, e B
?ﬁBC,,é\ i -+'~aa\otz--;-.-
iK,iPﬁD,l-_ D-a‘.;‘-..’.-.;o-...sz:
Z:l‘ﬂ’i“';%'_::; E\‘.bt;ian‘oubnh;Inyyh Hrva ng-r
Fi1,: unlis . A,

st irfis C, B..G.¢C

¢ ablatws oy

FH, ablaro Ducvcannss . o
CG:erisep Eivivvignernranns Kigiaaalay H-.F.
yeligras IH, ’

religuo B Gaqualis. Quinverd eftut A,2dBCiitaBC,8d D, 5
D.ad EF:converiendogque ut E F,ad D»itaD,adB C.co BC,ad A s
Asgneef KEifi D, 1F,ipfip C.¢h HF> ipfi Aagnaliet Erit gue-

LA
 B..6.C
caest a0 b

!- esecd o -....-.;.1 .KQ.-iot‘jo.H' .F‘.

gt ut EFadKF,itaKF,ad 15,¢b IF, adHE. Dividemdo igitsr 1132fte

st EX #dK FitaK 1adIF,¢5 1 H,sd HF; a A proinde itaetiam &- Prim.

wunc omnes EK K 1LIH, adimnes KF,IF, HF.hoc et rvres EH , #d

D.B CA, fimnl (quibsas fumptifunt «gunlés KF,IF, HF;) ue 1H,

ad H Fhocoft,ut B G,ad A : fungsnim BG\¢h Asipfis1 H,¢o HF,

wquales. Quarefi fint guot cunglue niak"i Aeinceps proporsionales,

e, Queddemonfirandsm atas. SRR .
‘ - o 'f'- SCH.O' . -
- R ‘ *

Y

e




165 EVCLID. GEOM.

‘ SCHOLIVM. :
Exhoctheoremateveniemusin notitiam fumma quotcungud
numerorum continug proportionalium,fimodo primus,fecundus;
& ultimusfuerintnoti, Ciim enim fit ut exceffus fecundiad pri-
mum,ita exceffus ultimi ad omaesipfum antccedentces; Si pnmus
afecundo,& ultimo demarur,fiatque ut reliquus fecundi ad pri-
mumitareliquus ultimi adalium.  Erit hicalius fumma omnium -
: numerorum proporsionalium,qui
1.3.9.27.81.243.729.2187.  ulimum antccedunt.Siigitur adji-
ciatur ultimus,habebitur tota fum.
ma. Juvepietur autem quartusille proportionalis, fi primiis ulti-
pliccturin exceffum ultimi, & produétus dividatur in exceflurii fe=
cundi: utliquetex fcholio propof. 1g. hujus lib. quandoquidem
tres dati numeri, quibus quaitus prﬁponionalis inveniendus eft;
funtexceffus fecundi,primus, & ex¢eflus ultintit Vtin exemplo apa
pofito.{i primus numerus,nirmirum unitas,detrahatiir ex 3. feciie
- do,& ex z187. ultimo; eruntreliqui excefliss,2.2186.Quoniand igie
tur debet effe ut 2.ad 1.ita 2186. ad fammam omnium, exceptouls
timo,fi fecundus numérus i. multiplicetur per tertium 2189. fict
numerus 2186, qui fi dividatur in primum 3. exurget numerus
5093, Videlicet fumima omniumisexclufo ultimo 2187.qui fi adda<
sur fumma itventa 1603. procreabitur fuima omniuni 3280,

‘ -SI ab unitate quotcunqué humerideinceps exponans
“turin duplaproportione s quoad totus compofitus fiat
rimus; & totus hicin ultimum maultiplicatus faciat ali=
“quem: FaQuserit perfeus, .
SINT b unitate quoscsinque numeri AB,CD , dupli ; guoad

E,exillis compofitus it primss; ¢ E,multiplicans Dultimum fx-
' ¢iasF. DicoFsuaffs nnmerum perfecium. Quos ewim funt numeré

. Vnitas,A,2.8,4.C,8:D,18,
F31.G-~--262. H,124. L, 248. F---=~ 496.
K.31.M,z. L,3nN,44s:
d—-a.-’ p-—-a

/ A,B,C,D,to0tfumadtsiv ad E, dupli, nimirsis E,G,H,1. Slui sgitnr

A,B,C, D, candems rationem habent; qguam E,G,H,1 ; srik 0x aque

ut A,adD,ita Ead 1 ; a Acpropiereanumiris faduses A, pri-

ar.fops  moinlquartnm aqualiasft faclo ex Dofecindein B, tivsium : Fae
by.proe  Bus cfantem F; e/D,i:g  MgitupidemF, fiet sx A,in1;b ideogue
nwn. Lipfum s metiesurper 4 6m»rinm’)é{ ob hpé Fripfina 1, duplse
. : eris,

. . 3, L, e :
=~ -'a L N LI
] bt i . o,
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’ erit. Quare B,GH,LF.deinceps dupli fine. Datrabantur ex G,

Jecundo, & ex ¥, ultimo numeriK,L.primo E.aqﬂda s fintay rili- .
guiexceffus M,N. 2 Eritigitur ut M.ad E,ita Nswd E,G, H, 1, f5-33§8000,
mul:Eftautems M, aqualisipfi E. (Ciim enim G, duplss fit ipfine

E, ablatusg, it K, ipff E, aqualis; evil cpreliguus M, 0fi E , aqus-

lis) Ergo 0N, aqualic e ipfis E,GH, 1, fimul. Additis igitur a-
gualibus,nimirum numero L,( quiagualis sRipfiE , ablatus) ¢
numero,compofito ex unitate,cw A,8,C, D, numeris; (qui compofi-

s eidem E.per confiruitionem,cft aqualu)erit compsfitusex L N,
ssimirum ipfeF, aqualic whisati, g numeris 4,8,C,D,E,G,H. I, fi-
sul.Quare chmunitas, ¢ omuesnumeri AB,C,D.E,G,H, I, me-

S ,

Vhitas, A,2.B,4. C,8. D, 16.
E,31 G---—=-62.H, 124. I, 248, F---- 496,
K,31. M 31 L,;l.N,deo

Q=rimmmme P

tiantuy ipfam Fs (Chm enims ¥, faltus fit ex E.inD; b metistsir D, a7 "7 _
spfium F3 ¢ atque ade eundem Fnetiesny unitas, oo numeri A,B, WB
C. d qui ipfurn D,metinntur. Rurfis ciom Lipfum ¥ moetiatur, us <1* 070~
ofenfism eft, cmetientur quog, enndem ¥, uumeri E.G:H fqui ipfum d”. -
Lproprevproporsionem duplam,metiunssr ) g nullss aline nume- 11.pre
yusipfumF, metintnr ,ut moxoftendernss ; Evimt unitns ¢ nume-"*":
i A,B,C,D,E,G.H, 1, omnes partes,quasF, habers poteft : Qushss ert.pro-
chm agqualis ofienfuns [it ipfe F; ovit Frex definitione,perfelus.’ ?un. .
' QVOD autem nulins aliue numerns,prater A;B.C,D,E, G, H,1, 41.00m5
ipfummF ,metiaviar,ita demonflrabimus.  Metiatur ,fi fieri poteft,
aliue numerwus O, prater illos, ipfam F,per P:g atqueades F, fiat ex § 9.proni,
Q:inP.1Sed coidem ¥, faltus eft ex Esin D.  Idem ergo nwmerss
fit ex B, primoinD,quartum, g ex P, fecundoin O; tertinm 3 h ac hrgfopn
propeerea cft us Ead P,ita O;4dD. Quoniamverys cism A B, C,113: odt,
D,abunitasg fint proportionales, i A, proxinse unisari primus i
sleimumn D, nullys aliss:prater A, B,C, metitur : (o Osponitsir non,
#dem,qni aliquis ipforum A,B,C; nonmetietur O.ipfumD. Vian-.
tem Q, 4ad D, itaerat €44 P : neque igitur E,ipfumP , metistur,
ChsmergoF, primus fit. k erunt E, ¢ P, inter feprimi ; 1 ideoquein, K
Junproportione minimi :mAc proinde aqud metietsir E,ipfum O, 6. stfepe
“P,ipfumD. 1 Nullus verdalius prater AB,C.ip[um D ,metisur. _l 23.fep.
Ygitur P, idems evit,qui aliguis ipforum AB,C. Sit ergo idem , qui ™31 '-g”‘v
B.co guot funtB,C.D, 208 ab E [amantsur dwpli E,G,H. Eritigitur ®3% 0.
ex aguo,ut B,adD,itaE,ad H : © Ac proinde idems numerus fiet o1g-fers.
#x B,primoin H,quartum, qul ex D, fecundo in B, tertium. Qui
antem 8% D, in E,aqualis fuit 65, quiex P,in O, Idem ergo fies ex
‘ P,in

*
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P, in O, gui ex Boin H,a atgucaded evit,ue P.ad 8,ita H, 44 0. Evas
auten Pidem quiB: Igitur & Hyidem eff,qui 0. Quodeft abfure
dum., poniturenim O,diverfiss abomnibus A,8.C,D,E,G,H,I.Non
igitur alites usmerus O,ipfuw Fym etituy, fedspfum foli A, R,C,D,E,
G,H,1, metiuntuy. Quam obrem, ji abunitate quotcungus uume -
vi deinceps exponanvur inAupls progortione, ¢vé. Quod evat de-
wonfiranduo;. :

SCHOLIVM

E X hoctheoremateclicitur madus inveniendi omnes numero$
perfeétos, & earum partes aliquotas,quibus fimul fumptis , juxtd
definitionem numeri perfe&i.ipfi zquales funt. Sienim quotcun-
quenumeriabunitate dupliin unam fummam celligantur , donec
compofitys fitnumerus primus; Erit oumerus factus ex dlo prima
inultimum duplorum,perfe&tus. Quod fi ab jllo primo.qui exillis
duplis componitur,fumantur tot continue dupli (ipfo primo ¢ti«
am computato)quot funt numéri illi dupli ab unitate,exclufa uni-
tate ; erunthinumeriaccepti.& illiab unitate dupli » una cum ipfa
unitate,omnes parees aliquotz, quas perfedtus numentis inventus
habere poteft. Queomnia perfpicnafunt ex demonftratione theo~
rematis, & facile e x-fubjeéis exemplis percipi poffunt. Vt quia au-
merus 3. compofitus ex 1.2, primuseft ; erit propterea aumerus
6.quificex 3.in 2.ultimum duplosum,perfetus , cujus partes ali-"
quotafunt1.2.3. Irem ,quiacompofitus ex hist. 2. 4. nimirum ¥,
primus eft :idcirco 28.fatus ex Lin 4.efk perfeétus habens has par-
tes aliquotas 1.2.4..7.14. At verd quia compofitusex his 1. 2. 4.8,
hoceft,is.non eft primus ; non eritrzo.Ca@usexis. in 8. perfe&tus.

DENIQVE quiacompoficus ex his ¢ 2. 4.8-16.nimirum 3t pri«
mus eft ; ent g96.factus ex31.in 16.numerus perfectus,cujus par-
tesaliquotafunt 1.2.4.8.16.37.62.124.248. Eodemmodo & reli-
quos perfeftos numerosinveniemus,

LVBET hocloco demasnftrare proprictates quafdam proporti-
ondlitatisGeometricx,quanititur admirabilisilla proprictas,quam
libro s.feptimo loco,cizm de propostionalitate Geometrica agere-
mas,expofuimus, hinc exordiestes,

I PO
QVOLIBET numero per duos quofvis numeros di-
vifoserunt duo hinumeri Quotientibus converfo ordi-
ne proportionales, '

NVMERVS enim 4 , divifusperB, C, faciat Quotientes D,E,

A48,  Dicoeflout Bad€,itaE, ad D. Quoniam enim

B.8. C.3. divilo A,perB, fit Quotiens D:fict A,ex B,inD, ut ad
D,6. Exz6, - defing. lib. 7. fcripfimus.  Eadem ratione idem A,
: fict
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fietexC, in E. Quiaergoidem numerusa, fit ex B, primoinD,
quartum;& ex C,fecundo in Etertium : s erit ut B,primus ad C,fe- arg, Jop.
cundum,ita E,tertius ad D,quartum.Quod cft propofitum,

, . ... _
QVOLIBET numero per quotvis numeros divifo,
erunt bini numeri dividentes binisQuotientibus refpon-
dentibus converfo ordine proportionales. '

DIVISQ enim numero A,perR,C,D,E, fise QuotientesF.GH.L. .
Dicocflcut B, adC,itaG,adF. ‘ .
EtutC,adD,itaH,adG: Etut A48, "
D,adE,ital,ad H. Hocautem .B;3.. C,4. D.8. Ea. °
manifeftum cft ex theoremates.  Fas. G,12. Hi6. L 8,
proxime¢demonftrato. Came- '
nim duoB,C,dividentes .4, faciantF,G, crit ut B-adC,itaG,ad F.I-
temciun duo C.D,dividentes A, faciant G, H:erit ut C,ad D, ita H,
ad G. Itern ctim duo D,E, dividentes 4 faciahtH,I: eritut D,adE,
italad H: dtqucitadcinceps,{i pluscs fucrint. Quodeft propofi~.
tym. , o o REUETI
- HESEE DU Y /o ‘
QVOLIBE T numero per quotvis numeros cona’
-tinué proportionales divifo , crunt qotientcs con-’
verfo ordine incadem propartione coptinué proportis.
anales. - ‘
DIVISO enini numeto A,peeB,G D.E, continug proportiona= .
les fint Quotientes F,G,H,I Dico g S

4

LH,G,F,incadem proportione B, A
ad C,continu¢ proportionakesel- By, ¢,2. Dy4. E.a.
fe.Quoniamenim pera. theorema - F, 13, G,7L, Hii Lz

eft.utD,adE ital-ad H: Etut C, i

ad D,hoc eft,ut D.ad E,itaH,2d G.: Et ut B,ad C.hoc eft,ut C,ad D,
. & DiadEiita Gad F:erunt LH,G)F , continug proportiongles im.

propostioncD;ad E,vel B,ad C.Quod eft propofitum, '

Iv.
. SIfint quotvis numers quicunque, & totidem aliiine-.
ifdem proportionibus ; erit ut fumma priorum ad queme
libetcorum,itafummapofteriorymad eum , quiilliin ;|
pofterioribus refpondet. ‘ ' -
] ) t 4 - SINT
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SINT quotvis numeri A.B,C,quorumfumma D : Ft totidem
aliiE, F,G; quorum fummaH; fitque ut A,ad BitaE.ad F; & utB,
, ad C,itaF,abG. Dicoefic,utD, ad A,
Az B. 6 C 0. BCfigillatim,itaHad E.F, G, figilla-

D, 2. tim. CumenimfitutA,ad B,itaE,ad
X, 6. F,12. G,40, F;erit componendo,usA,B, fimulad
o -Hss. B,ita £,F,fimuladF; Vtautem B, ad

" GitdeftF,ad G. Ilgiturex ®quo , ut

AB,imulad C.itaerit EF, fimulad G: Et componendo,ut A, B,

C,fimul,hoc eft,utD,ad C,itaE, F,G, fimul,hoc eft,H,ad G.
QVIAigitureft,utDad C,itaH ad G : Et convertendo, ut C,
ed 5,itaG.ad F; eritey zquo,ut D,ad B,ita H,ad F. !
- DENIQVE quiacft,ut D.ad B, ita H,ad F : Et convertendo,ut B,
ad 4itaF.ad E;eritex @quo,ut D,ad a,itaH.ad E. quod eft pro-
pofitum.Eadémque'ratio ¢ft deplutibus,

V. >
"SI fint quotvis numeri quicunique, & totidem alii in
eifdem proportionibus ; fumma priarum per iplos divi-
fa figillatim, faciet eoldem prorfus Quotientes , quos
fumma pofteriorum per ipfos divifa facit,

NAM, utin 4. theor. oftenfum eft,cadem proportio eft fum-
max priorum ad primum,qux fummz pofteriorum ad primums
ac proinde utrinfque proportionisidem denominator crit. Cam
ergo ex divifione artecedentis termini per confequentem gigna-
tur denominator proportionis ¢ idem Quoricns omnine procrea-
bitur.fi utraque fumma feotfum per primos numeros, quaque per
fuum,dividatur, Eademqueé ratio efh.fi per fecundos, tertios, quar-

“tos, &c.divifio fiat .Conftaergo propofitum.

: VL
SI fumma quotvis numerorum continué proportio-
nalium per cos figillatim dividatur ; & Quotientum fum-
miaperipfos Quotientes: Ethoram fecundorum Quo-
tientum fumma per cofdem fecundos Quotientes; & fic

deincepsin infiitum: procreabunturalternis femper ii~

dem primiQuotientes ordine converfo.

SINT continu¢ proportionales quotvis numeri 4,B,C, D, quo-
rtim fumma E,per ipfos divifa faciat Quotientes FG.H,1, & horum
fummaK , per cos divifa faciat Quotientes I, M-N,O. Dico hos

-. Quotientes,& illos effe cofdem alternis,ordine convetfo, hoc eft,
" B&O,cofderh éffcs Item G.& N:H,& MiL& Li&ke,

u
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t  Quoniam enim per3. theor. Quotientes F,G H Leandem con-
} tinuam proportionem habent converfo ordines quam numeri A,
b B,C,D.Etquotientes L,M,N,0,

k Sonverfoordinecandem,quam’ A,1. B,2. C.4. D,s.
{ QuoticntesF,G,H,Lhoceft,e-  E.15.

i andemeodem ordine , quam Fis. Gzl H.3}. LiZ.
4 numeri A,B,C,D:erit per 4.the- K,283.

1 oremaE,ad a,utKadl Quare L,13. M35 N.7L Os15.
} cum ex divifione antecedentis -

termini per confequentem producatur denominator proportionis,

. fiet idem Quotiens ex divifione E,per A, qui ex divifione K, perL.
Cum ergoQuotientes fint F,& O.zquales erunt F,& O. Eademra-

, tione xquales eruntG,& N; H,& M; L& L,&ec. quod «ft propo-

» fitum, :

N s V I Io - {
ST fummaquotvis numeroram continué proportio-
nalium per cosfigillatim dividatur : erit fumma omni-

' um Quotientum zqualis numero, qui gignitur ex mul-

- tiplicatione primiin ultimum, vel ex mutua multiplicati-

¢ one quorumlibet duorum mediorum ab extre-
mis zqualiter diftantium , vel denique (fi Quotien-

- em numerus fuerit impar) ex multiplicatione medii

' Quoticatisinfe,

. SINT primum quotvis numeri multitudine pares continu®

. proportionales A, B,C,D.E,F, quorum fumma G,peripfos figilla-

- ¢im divifafaci- - : : :

. at Quatientes 4,1 B,2. C, 4. D,8 Ei6. F.32
H.LKLMN, "G, 6.
quorumfum- H,63 L1k K, 153 K> 7§ Mos3f N3l
ma O, Dico O, 124%.

 fummzQ, z-

- qualem eflenumerum,quifitexH.in Nivelex LinM,vel ex K , in
L. Quiaenim per.4. theor. Quotientes H.ILK,L,M, N, funt conti-
nueé proportionales converfo ordinein proporstione 4,ad B, erit N,
ad M,utlad Haelgituridem numerusgigniturex NjinH, quiexM, 55 (e
in I; hoceftidemex Hiin Noquiex Lin M : Eademquerationeis yy/s,
dem fietex LinM,quiexK,in M. Etquonidm per 6.theor.fumma
©Os>divifa per HLK,L,M,N,producit cofdem Quoticntes converfo
ordine,hoceft.fumma O,divifa per H.facit Quotientem N, produ~
ceturs fummaO.ex H,in N, per defin.acpreinde & exLin M, &ex
K,inL. | ‘

SUNT deinde quetvisnumeri multitudincimpases continu pro.
' | B portio=



230.fe-
peims,
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portionales A,B.C,D,E,quorum fummaF,peripfos figillatim divi
fafaciat Quotientes G,H.LK.L,quorumfummaM. Dico fumima

Mszqualemefle numerum genitum ex GyinL,& exH,inK, &ex

. Linfeipfum. Quod

A, r. B3 C,4. D, & E,1s cnim aqualis fit e,
- F,3r1. quifitexG,inL, & '

0,31 Hi5t. 1,73 K3z Lafs. ex H,in K, demon-

M, 60¥L. firabimus , ut prins,

Deinde verd ‘quia
tres numeri H,LK.costinu? proportionalés funt, a erit numerus
ex H,in K.genitus,id eft fumma M,zqualis numiero.qui ex I, infei-
pfum ducto generatur.quod eft propoficum: "

+ “HINC fit,quando numerusterminorumeft impar , fummam
Quotientumeflenumerum quadratum.cujus latus, fiveradix, o
medius terminus. . '

ITAQUVE fiinveniendi int quotcunque numeri contiou pro-

peortionales i‘ndataProportionc,quorum,fummq zqualis fit o |

mero,qui ex primoin ultmum gignitur,vcl cx'quibu vis duobus,
qui ab excremis equaliter diftant: accipiendifuntin data propor

" tione tot numeri quicunque continuid proportiorales , quot inquir

ruatur. Nam {i corum fumma peripfos figillatim dividatur? erunt
Quotientes queefivinumeri,ut ex hoc.7. theor. perfpicuum oft.
Quod {idefiderenturquotvis numeri mulritudine impares , quo-
rum famma fit numerus quadratus,cujuslatus,five radix fit medi-
usterminus : fumendi{untin data proportione totidem numer
continud proportionales.corumque{fumma per eos figitlatim di-
videnda. Quotientescaim erune nymeri quafiti, ut ex codem hoe
y.theor liquet. Atque mirabile fang cft,pofle seperiri quoscunque
numecros continué proportionales in dataproportione ,etiam mil-

le,aut plu}cs,quo:um ompium fammaaqualis {it pradudto expric

mo inultimum;; & ex quibuslibetduobiis,qui abextremis equa-
liter diftant,inter fe multiplicatis : & denique, fi terminorum nea
merus eft impar,ex medio termino infe ipfum multiplicato.

« SIC ctisin fiquis optetduosnuimerosin dataproportione;quos |
rum fumma aqualisfitnumero produéto exuno in alterum , fu~ |

mat duos numeros in data proportione guofcunque corumgque
fummam per utrumqsdividat. Quotientes enim dabunt numeros

quafitos,ut oftenfumeft : quia videlicet corum fumma equalischt
numcro,quifit ex primoin ultimum,hoc efin fecundum. Exempli
gratia. Sintinveniendi duo numeri in proportione fefquiquinta
quorum fumma qualis fitnumero.qui ex mukiplicatione. unius
in alterum producicur. Sumantur duo numeri quicunque in data

proportionefefquiquinta,nimirum 6.& §.corumque famma 15.pér

utrumque dividatur.Nam Quotientes 1§, & 25-fuptaumeri qua-
o . ; fiti,

’
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firi. Habent enim proportionem fefquiquintam datam, & tam co-
rumfumma,quam numerus ex multiplicationceorum produdtuss
et 4] )

- MINVTIARVM SIVE NV-
. merorum fraGorum
DEMONSTRATIONES.
1. ‘
DV/E minutiz eundem habentes denominstorem,
quarum unius numerator it unitas, candem proportio-.
nem habent.quam numeratores. :

SINT duz minutizA B,C B,eundem habentes denominatorem»
&numerator C,fit unitas. Dicoita eflfe minutiam A B, ad minuti- N
am CB, uteft numeratorA , ad numerararem C. Quoties enith -
unitas C, cantinetur in Astoties minutiaCB,in :
minutia A Biincluditur ; proptereaquod minu- 4,6, C,1.
tia AB,dividitur in totminutias minuti® C B, 1 B
 quales,quot unitates funtinA,itaut qhalibet
 carom minutiarum habeat numeratorem C, & denominatorem B.
4 Igitur eadem pars eft unitas C,numeri A,quzminutiz C B , mi- az chn.
nutiz A B acproinde eft,utunitas,C,ad AittaminudaC3, ad mi- " 9-
 nutiam A B § Et convertendasita A,ad C,numeratorad numerato-
 rem,ut minutia a 8,ad minutiam ¢ z,quod eft propofitum.
;. QVONIAM verd minunix funtfraliones, five particule vel a: &
| nitatis,vel alterius cujufpiam numeri, (Nequeenim eorum fenten- ’
 tiam probare poffum,qui exiftimanteas refpe@ufolius unitatis ef~
i feaccipiendas ; propterea quod falfo putant, earim demonftratio-
i neenonpoflc omnes explicariin numerisintegris,fed folumin uni-
1 tate. Nos enim in hac tra@tatione omnes demonftrationes quibyf* T
1 visetiam numeris integris accommodabimus,) canabimur omnes:
t minutiarum demenftrationes numeris integris explicare ut exem-
1 plis etiam frudiofus le@tor addifcat: veras ¢ffe: demonftrationes,

quas afferimus. ’

SINT crgo datz minutiz , §. & ¥.particule,verbi gratia,hujus -
Bumeriintegri 44.. Etquia cjus 1. eft 4. & ,S.funt 24. perfpicuum
etitaclc 4, ad 2 4. uteft numerator 1.ad numeratorem 6. Velita -
2¢.ad g.ut6.ad 1.

. HANC porré propofitionem demonftrabimus propof. 4.inu-
wiverfum de quibufcunque duabus minutiis cjufdem  denominatie
Snis,ctiamfi neutra pumeratorem habeat unitatem. :

‘ 11,
. NVMERATOR cujufvis minutiz ad denomina=

: torem
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torem eandem proportionem habet , quam minutia 1d
' integrum,cujus cft minutia, '

_SIT minutia quacunque A.B. Dico eflenumeratoremA,sd de-
nominatoremB,ut eft minutia A B,ad foum integrom. Sumatur
minutia C B.cujus numerator C,unitas;& denominator idem B : 1«
; ' tem alia minutia,cujus numerator D, qua-
4,3. C1. Dss lisfitcidem denominatoriB-itautfuo inte-
B.;. B,s B, ;"' gro fit zqualis. Quando enim numerator

enqminatori ¢ft zqualis, minutia fuo inte-

gro @quivalet: gnippe qua tot particulas integri contineat: in quot

spfumintegrum divifum eft,ac proinde totum integrum contineat,

& Quoniam igitur cft,ut A,ad C,1ta minutia A B,ad minutiam CB:

Et ut C,ad D;itaminutia C B,ad minutiam D B; eritex zquout A

ad D,hoc eft.nt Aumerator «,ad denominatorem BipfiD , gqua-

lemsita minutia 4B, ad minutiam D B, hoc eft:ad integrum.quod
eft propofitum. T

"~ ALITER. Sit primumdatz minutiz A B,numcratorA,unitas,

Jtaut minugiafie pars aliquora integti C:five C, fit unitas, five nu-

merus; pars, inquam, gliquota aB, denomipata,

A’_'-_ C: 1. proptereaquod tot minutiz ipli A B, xquales

B,s. C» 30, integrum C,conficiunt,quotics unitaseft inB,de-

. " nominatore. Cum ergo & unitasA , fitpars nu-

meriB,abipfoB,denominata,utad defin 2.lib.y.ferip(imus; eadem

bao.defin parscrituaitas A,numeri B,que minutia AR, integri C. & Quare

) * erit,ut 4.numerator ad B,d¢nominatorem,ita minutiaA B,ad mte-
grum C.quod eft propofitum,

DEINDE non fitunitasnumeratorA. SumaturminytiaD.B,cu-

‘ jus numerator D,unitas & denominatos

ct.bujm, 43 DX G idem B.quiminutiz 48. ¢Et quiach
Bs. Bs Cso. utA,ad D:numeratorad numeratorem,

. . itaminutia A B,ad minutiamD B¢ Ectut
‘Dsad B.itaminutia D B,ad integrum C, ut proxime demonftravi-
mus ;erit ex zquesut 4,ad B,numeratorad denominatagem > ita
minutia 4 B,ad integrum C. Ql}odtﬁ propefitum.

ITAQUE fidata minutia 3. fit hujus nunieri integri 30. erit cjus

a1 bujm.

¥ numeras s.ac proindef. numerus 18.ubividesita effe1g.ad 1o ¢

. ¢ft3.ad s.oumeratorad denominatorem,

11T,

‘ MlNVTIA quelibet,pars eft numeratorisd denomi- |

natore denominata.

4 buine. . SIT queliberminutia 43, Dico eam effc partem numeratoris
3-24/%- &3 denominatore B.denominatam. dQuoniamenimeft,ut 4,ad

B,nu-
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B, fnlératorad denominatorem,itaminutiaA 3, ad fuum inte-

grum C,erit permutandosut A;ad minutiam ABitaB,ad integrume

Et convertendo,ut minutia A B,ad A,itaintegrumad B. Cum crgo

. integrumC, it pars denominatorisB,Choc eft, :

' integri toties accepti.quoties unitas cft in de- A.3. G b

¥ noininatoreB, )ab ipfo denominatoreB, de- B,5. C,30,
nominata; ( Cum enim &qué ietiatur. vaitas o

¥ denominatorem , & integrum ipfim integrumtoties acceptum,

1 qudties vnitascftin denominatore ; fitautem vnitas parsdenomi-

t natoris Adenominatore denomisata, vtad defin., 2. hb, 7. ferip(i-

§  idus; erit quoque integrum cadem pars integri totiesaccepti, quo-

% ties vnitas eftin denominatore) erit quoque minutiaAB, numera-

{ toris A, (Boc eft,integri toties accepti; quoties eft vnitas in pume-
ratore A, ) cadem pars 3 dénominatore B, denominata » quod cft

{  ptopofitum. Lo , :

#  PONATVR minutia 3 eflc hujusintegrizo. cojus }. funt 18.Ee
quianumerator 3. numerat tria integrahoc oft, valet 90.& denomi. .

% pator valet1so.( quemadmodum;cim ¢éadem minutia #. fumitur

o gefpetu unitatisinumerator contihiét tresunitates & denominator

®  quinque. ) liquido conftat,8. efle quintam partem numeratoris,

s hoc eft,trium unitatum,quarum qualibetnumerum integrum zo.

b fignificat.quatres unitates faciuntg 0. partem,inquam, a denomi-

s patore §.denoinatam; quemadmodum & 30, datus ntmerusin-

3 teger,quinta pars clt denomminatoris , hoceft, quinque unitatums

¢ guarum qualibet numerum integrum yo. fignificat, quz quinque ¢

3 unatatesconficiunt 150.pars,inqud,a denominatore 5. denotninata.

1v.
D AT £ minutiz cunidem habentes dehominatorem, -
quarum neutranumeratorem habeatunitatem , candem
proportionem habent,quam numeratores.

QV OD prima propefitionic oftenfum cft de duabus minatiis,

quarum altera numeratorem habet unitatem, demonttratur hic de

uibufvis minutiis, Habeant ergo du minutiz A B,CB, cundem

3cnomiuatorem B.Dico efle minutiam A .ad )

¥ miniitiam C B,ureft AadC,numerator ad nu- 4, 6. G 3. bui
meratorem. 4 Quia cnim cft.ut A.ad B,itami- B,7, 2.7. :z. b“j." *
nutia A Bad fuum integrum:Et ut g,ad C, ita 3. bujus.
intcgrumad minutiam C 8 ; (Nam & cum fit,ut C,ad B.ita minutia

¥ € B,adintegrum,érit convettendo,ut B,ad C, ita integrum ad mi- .
nutiam C B,) critex &quo,ut A,numerator ad C,numeratorem, ita
mninutia A Bad inutiamC B, quod eft propofitum.,

' - DATA misutiz§, 3. fin® hujus integri 28, cujus §. funt 24. .

g o & § funt

- §

4
— J o : S ; : g “
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- & 3. funt 12, ubi perfpicuum eft.itacfle 24. ad 12, ut eft numerd:
tor 6. ad numeratorem 3,
A

SI duarum minutiarum numerator prioris , in deno-
minatorem pofterioris,& pofterioris numerator in de-
notninatorem prioris ducatur,erit prior minutia ad po-
fteriorem,ut prior numerus productus ad pofteriorem

SINT duz minutiz AB,CD: Etex AinD,fatF; & ¢x C, inB, |

_fiat G. Dico effg minutiam AB,ad minutiam C DyuteftF, ad H
Fiatenim H,ex B,in D Quia igitura,

a ‘s-f'l“. F,io. - G,12 B,multiplicantesD;faciunt F,H,aerit ut
ba. hajus. A, 3, ,C 4. Ayad BiitaF,ad H, Veautem A, ad B, é
B, D5 itaclt minutia A Bad integrum. Igitue

H.15 - . ericquoque,utminutia A B, adintegri,

_ ita Fad H. RurfusquiaC,D , multipli-
€18.fep,  CANLES B.faciunt G. H; ¢ eritutG,ad D,itaG,ad H : Et convertea-
d 2. bufus. do,ur D,ad C,itaH,adG. Ve autem D,ad C,ita eft integrii ad minu:

) tiam C D, (Nam d cum fir,ut C,ad D,ita minutia C Diad integrum,
- erit convertendo,utD.ad C, ita integrum

F, AB, ad minutiam CD.) Igitur erit quoque
H. Integrum. utH,ad G, ita integrumad minutiaC D,
G. ¢Dh. Exxquoigitur erit,ut Fiad G, ita minu:

: .tia A B,ad minutiam CD,quod ¢ft propo-
ﬁtums — i . . )

SI duzminutize }.4. ﬁntpaiticulz numicri 30. enthtdude tertig
€jus,zo at quatuor quinta cjoldem;z4. Perfpicunmautem eft,ita
ellt 20.ad 24. ut10.ad 12, qui dug numeti procreati funt ex nu
meratonbusin denomindtores,permotato ordine. _

ITAQVE {iprodudis numerusF, zqualis fuerit furiero pro:
duéto G; it quoque minutid A B, minutiz C D, zqualis : fi mi:

/ notmunor: Et {i' major,majot ; propter éandem proportionem§,
ad G, & minvuz ad minutiam., Arque hee ¢ft demonftratio regu.
lasquamin Antlimetica dedimus ad dignofeendum  utra duarum
muutitiatum majos fic. Vi

. .

INTEGR VM ad fummam duarum minutiarom

eandem proportionem habet, quam numerus ex multi- |

plicatione mutua denominatorain productus ad fum-
mam duorum produtorum, quorumunus ex numera-

tore prioris minutiz in pefterioris denominatorem , al |

ter vero ex numeratore pofterioris in denominatorem
prioris gigniturs - . S ' '
. .. BNt

e alET e Par AU

3
-
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SINT duz minutiz 4B, G D. EtexBinD,flat H:at ex A, in
D.fiatF.& exC,in B,fiat G. Dico ita efle integruin ad fummam
sminutiaram A B,C D,uteft H,ad fummam

numerorum¥,G. 4 Quonidinenim cft, at Fio. G, as bajwt

minutia AB,ad minutiam CD,itaF,adG; As 2. C'_4_-' S
-erit componendas ut fumma minutiarum B, ;. M p

A B,C Dsad minutiam C Dyitafumma nu- H. 1y

merocumF:G,adG. Ve autemminutia e
CD,adintegrum,irta eft G,ad H, (nam butminutia CD,ad inte- b 2.hujue.
grumsitaelf C,ad D.c EtutC.ad Diitaeft Gyad H 5 propterea quod ¢ 13 fap
G,D,ipfum B,muliplicantes fecerunt G,& H.) Jgitur ex equoerit,
utfummaminutiarum A B.C Dsadinte- . . T
grum,itafumma numerorumF,G,ad H:  AB, CD, F, G,

Etrconvertendo ;7 utintegrumad fum- . CD. G.

sam minutiarum A B,CD,ita H , ad Integrum, H

fummam numerorumF, G, quod cft - 3
ropofitura. ' :

SINT rusfus due minutie 4.4 particule numeri 30. cujos §,
funt 20. &2 cjufdem 24. ac proinde fumma minutiarum 44. Vbi
vides,itaefle integrum zo.ad hanc fummam 4.4.uteftis. ex deno.
minatoribus produétus ad fummam numerorum z0.12. exnume=
satoribusin denominatores permutato ordine productonam, h

v II' ot .

SIduz minutiz eundem habeant numeratorem , eri
ut prior minutiaadpofteriorem,itapofterioris denomi-
nator ad denominatorem prioris, , .

HABEANT dux minutiz A 8, AG, eundem humeratorem
A. Dicoita efleminutiam A B,ad minu-
tiam A C,ut cft denominator C ad deno-  Ds 105, AT
minatorem . Flatenim p,exA,inC: & 4, 5. ASe
E,ex AsinB. Quiaigitur.d,multiplicansC, B, 7 » cm
B.facitD,E; deritut p,ad EvitaC,ad B.Vt dis
autem o, ad E, eitaeft minutia A ,ad minutiam A C. Igiturerit <7 Jops.
Q:EQuc minugja A B, ad minutiam A C,utC,adB. quod ¢ft pro. &% *¥/%+

tum. - .
P DV minutiz £ ;5. fint particule numeri integri 42. cujus
. funtgo.& ;5. Eufdcm 1o, Manifeftum autem eft,itaefle go.ad
19, ut pofterior denominatorzi.adpriorem 7.

. VIl o
 MINVTIA, quarum numeratores ad denominatos

. reseandem habent proportionem , zquales funt : Et -

xqualium minutiarum numeratores ad deneminatores
' eans
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candem proportionemhabent. Cuiusautem numers.
tor ad denominatorem habet maiorem proportionem,
illa maioreft: Et quzmaior eft, ciusnumerator ad de-
nominatorem habet proportionem maiorem.

SINT du minutiz A 8,¢ b fitque cadem propottio A, ad »
quz c,ad p.numeratoris ad denominatorem. Dicominttias has
zquales cfle.s Quoniam enimeftut 4, ad 8,2
Ar3. Cg. minutia A 3 ,ad integrom ¢ Et utc ad o,
B,4. D,1z. itaniinutia ¢ b, adidemintegrum: utautéa,ad -
8,ita ponitur €,ad D ; eritquoque minutia o s,
adintegrum,ut minusia ¢ bsadidemintegtum, Zquales ergo funt
ninutiz A B,¢ b,quodcft propofitum.
SED fintjam #quales minutiz A 8,c p. Dicoefle ut A,ad &
ita ¢,ad n. Cum enimzquales fint minutiz ,erit ut minutiaA ,ad
b 2.bujm. integrumita minutie ¢ D,adidemintegrum. &Eftautew ,utmi-
nutia a B, ad integrum,itaA, ad & ; Etutminutiac p,ad integrum,
- itd c,ad p. Igitureritquoque, ut 4,ad Bsita ¢;ad ,quodcit pro-
pofitum. - - '
DEINDE fitmajor proportio A »ad Bs quam ¢,ad p.Dico ma.
<. bajm, iorem efflc minutiam A »,quam ¢ .¢Cum enimfit,utA,ad 8 , ita
minutaa g,ad integrum,8cut ¢, ad o, itami-
A)3. G2 nutia cpsadidemintegrum, ponatus autem
B4, D, 3. majorproportioa.ad B,quamc, adp ; erit
quoque major proportio minutiz A ¢, ad inte-
gtum:quam minutiz ¢ p,adidemintegrum. Major ¢rgo eft mi-
nutia A 8,quam minutia ¢ p,quodeft propofitum.
VERVM({itjam minutia A B,major,quam minutia ¢ o. Dico
- majorem cflc proportionemn A, ad B,quam c,adp.Erit enim major
da.bwjms. proportio minutiz A B, majoris ad integrnm,quam minutie € by
) minorisadidem integrum, 4 Cumergo fit,ucminutia AB,ad inte-
grum,itaA,ad B; & ut minutia ¢ p,ad integrum,ita c,ad o : erit
quoque major proportio A,ad 8, quam ¢,ad p,quod et propofitii.
MINVTIARVM 3. .2 integer numerus fit24. cujus tam
quam , 2. func18. ac proinde quales funtminutie §.,2. At%.cjul-
dem numeri 24-funt16, ubimanifeftum cft,numerum 13 , majo-
ré effe numero 16.ideoque minutiam 3. majorem effc minutia §.
A : N

! I-x.
‘ MINVTIZ, quarum numeratores eandem pro-
portionem habent , quam denominatores , funt zqza-
* les; Etminutiarum 2zqualiuth numeratores candem ha-

bent proportionem, quam denominatores. Cuius au-
\ .- temnu-

a 3.‘”]..‘0

- . Tt .
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tem numerator,majorem proportionem habet, illa ma-
joreft: Et majoris numerator majorem habet proportio
nem,quam denotwminatot. :

SINT duz minutiz 4 8, ¢ b, fitqueeadens proportio A,ad ¢»

-quz 3,ad D. Dicominutiasipfasequalescffc.
Ericenim permutando,ut A,ad 8, ita c,ad p: = .
s acproinde minutiz wquales crunt, quodeft 2 9. s 3 a8, hujuts
propofitum, : - A :

S E D fintjam minutiz 2quales A 8,& ¢ p. bicoitacfle, s ,ad
¢,ut &,ad b, bEritenim ut A,ad B, ita ¢. ad p. Igitur, permutan- b 8. hajm
do.ut A,ad ¢ ita &,ad b. quod cft propofitum. "
DEINDE fit major propottio A,ad ¢,quam 3,ad p. Dbico mi-
putiam A 2, majgrem effe minutia ¢ p. Erit
enim permutando quoque major proportio  A,6. € 3.

- A,ad 3,quam ¢,ad D, ¢. ac propteteamajor  R,9, D, 5, P
critminutia A ®,quam ¢ D,quod cft pro. - c8. hujus,
pefitum, . 7 N :

VERVM firjam minutia A ¥, thajor quam & b, Dico majorem ’

* proportioncm efle 4,ad ¢,quam 8,ad p. 4Etit enim major pro- d 8, bujus,
portio A,ad x,quara ¢,ad  :idepque & permutando major pro- '
portioetit A,ad ¢,quam 8,ad 0. quod eft propoficum, .

_ SINT duse minutie § 3 partesintegri numeri 96. ubi vides mi-
nutiam§ hoc cft,60. zqualem clfe minutiz %.id eft ,numero 6o.

At vero minutiam eandemg.id eft, 60. majorem effe minutia 3. hee
eft,numer9 54. o0 ‘
X

- R o
DVAS minatias diverfarum denominationum ad
alias duas cjuldém denemindtionis illis @quales redu-
cere, , _ .
DV A minutiz A 1,¢ b,habeant diflimiles denominatoses 8+ C
D. Fiat E,ex A,in D :& F,ex ¢,in B:& G, . :
€X B,in D. Dicominutias & G, ¥ 6,qua- Es to.. F,,
fumnumeratores £,¥,& denominator A, 2 Cy3.
idem G,éflcaequales mnlxaptl:}s ABCD. 3,354 s . e;s.-]‘cp.
Quoniam enjma,8,multiplicantesp,fa- < G5 P
ciunt. E,Gecrit uta,ad Bitag,ad o, f 8.auyuts
Quare minutiz A 8,E G,equales erunt, Eodemmodo, quia ¢ , o, _
multiplicantes B,faciunt ¥ ,6,g critut ¢,ad b.ita ¥,ad G, b Igitur B 18/eptim
aninutiz D, ¥ 6,zqual¢serunt. quod et propofitum, . g buny

: XIo
. INTEGRVM numerum quemcungj; ad dati deno-
minateris minutiamreducere. . : )
. - . a7 )

A,6. C,2.

.

~
- .

7
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SIT primum A , intcgrum 1. reducendum ad minummtuiue
. o denominator c. Sumatur unmcratorl deno-
' B, 6.  minatori c,zqualis. Dico minutiam = ¢, uni-
Al T tatiA zqualccﬂ'c 4Quiaenimett,ut 3,4d ¢,
. €,6, itaminatia 8 gadintcgiumA: Eft autem =,
' ipfi C,zqualis. Igitur & minutia k G ,integro
a, id eftsanitati,erit qualis,quod cft propof tum.
DEINDE fitinteger numerus a,reyocandus ad minutiam , cu.
-jus denominator ¢, E,¢X4, in ,fiat B,numerator. Dico minutiam
B Cintegro A,zqualem cffc.Supponatur cnim
‘A, 7. . B42. integro A,unitas D,utfat minutia A D,totuni-
D. L. C,6. tatib. a:quahs,quencs unitas eftin A. Quiaigi-
turex Ain ¢, fit B ; erit ex defin. multiplicatio=
nis,itd B,ad c,ut A,ad p,unitatem. Cum €rgo minutiarum A By
B c,numeratorcs A,8,3d denominatores , ¢, candem proportio-
nem habeant,b ipsa intor fe ®quales crunt. Quare cum minutia
bl‘buﬂu. A p,fitintegro a,zqualis,ob denominatorem,qui cft unitas ; ent
quoquc minutia » ¢,¢idem integro A,xqualis ¢ft propoﬁtum.

XII.
 DATAMminutiam doplaresac dimidiare.

SIT primum minutia A 8, duplanda. Dupleturnumerator A ut

. fiat numerator C,manente codé denominatore B: vel denomttina+

tor 8,quande par eft,dimidictur, ut flae

A,3. C:6 A3 denoninator D , mahente ¢odem na-

3,8_.. B, 3; D, 4. meratore A. Dico utramque minuti.

' " amC'3; AD,duplam effe minutiz 4B.

¢ 4. bujus, Cumenim minutiz AB, C B,cundem habeant denominatoremj
¢ eritut C,ad A, numerator ad numeratorem,itaCB,ad AB minu-

+ tiaadinutiam. Eft autem C,ipfius A ,duplus ex conftruétione.
lgxtur& minutiaC B,minutiz 4B , duplaerit, quodcft propoﬁ«-

A3, hujns.

l7.bnjms RVRSVS quia minutiz A B,A D, eundéimt habent numeratos

" rem; d erit ur®,ad D,denominatorad denominatotem,itaA D,ad

"AB,minutidad minutians. Eft autem R,ipfius D,duplus, per con.

firutionem. Igicur& minutiaA D , minutiz 4 B » dupla erit,
uod cft prepofitum.

DEINDE dimidianda fit minutia A B. Duplctur denominas

tor 8,ut fiat denominator C,mancente co-

- A, 6. A, 6, D,3- demnumeratore A , Vel numerator 4,

B, 1. Cz2. Bu. quandoparcﬁ dxmndnctur,ut fiat nurite-

rator D, manente codem denominatore

eq.bujas. B picoutramque minutiam A C,D B,dimidium effe minutiz A B,

Cum enim minutiz A B, A C,cundem habeant numeratorem;eerit

.t 3,ad C,denominator ad denominatorem,ita A €,ad A Byminu-

. . ' =
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# Yiad mintitiam. Cum ergo ergoB,fitper conftrutioném ipfius

C.dimidium ;erit& minutizA C minutiaA B, dimidium qued

eft prepofitum. ‘ :

RVRSVS cumminutiz A B,D B,habeant eundem denémina- .
torem;a ericut D,adA, nuricratorad nusheratoremgita DBad a 8. 4%+ ‘Qf'h
minutiaad minutiam. Cumergo D,{itipfius A,dimidium, ex con+
ftructione ; erit & minutia DB,minutix A 3, dimidium , quodeft
propofitum. :

EODEM modo riinutia data triplicabitur , quadruplicabitur,

“&c. fi vel numerator triplicetur,quadruplicetur,&c.  eodem ma-
nente denominatore : vel(quando fieri potelt) fi denominatoris
accipiatur pars tertia,quarta, &c, manente codemi niimeratore,’

SIC etiam datz minutix fumetur pars tertia,quarta, &c. fi de-
nominator triplicetur,quadruplicetur ,&c. manente codem nume-
ratore,vel (quando ficri poreft) i numeratoristertiapars , quatta,
&c. funatur. Quod codcm_mfdo demonttrabicur,

I Iu ’
MINVTIA iminutiz 2qualis el minutiz fimplici,cu-
jus numerator ex multiplicationc mutua numeratofum,
denominator vero exmutua denominatorum multipli=
catione procteatuf. o

SITenirn A B,mihutia minutiz CD ; refpeta integgri numesd -
E.fiveunitatisE , & valotern hujus thinutiz cxprimat fimplex
miniitia K. FidatFex A,inC.& G.exBinD. Dico datim minu-
tiam minutia &qualém clle finplici minutie F G , refpectuintegri

. E,cujusvidelicet numerator F,& denontinator G, Fiat enim rur- ‘
fusH,ex Cin B. 6Etquoniam ¢ft ut AadB,itaminutia AB, ad fu- § 3. hifun
um integrum nimiinin ad minuui C B, cujus integrum @ F:cl- ¢ 1y Ga
tem utA,adB,ita clt FadH,quod 48, B ipfum Cgultiplicantes pim,

_faciant FH.Erit quoque ut mintitia
ABad minutiah CD,ita F ad H. F. 6. Hoov .
Rurfus 4 quiaeft;urC,ad D,xt;;mi- A,z C,3. E, i
fuitia CDad fonmintegrum E: ¢ g, 3. Dya: E,240 e

. Yeem utC.adl}-itac‘&H;dG,quod B 3(;, N zt4' X, 4" _ ¢, ):u]!ac

B.ipfosC D', muhiplicansfererit , - epfeprims

- H G, Eritquog; ut CD, minutiaad fuum iniegriE itaHiad G.Quo-

niam igitureft,ut minutia A'B,ad siinutiarh CD,taFad H : Etut

minutiaC D ,ad E,integrumsita H,ad G; eritex £quo, -
-ut AB,minutia minutiz C D,ad integtum EiitaF,ad G. AB. E.

Vtautem A B, minutiaminutiz C D;ad integrum By CD. H,
‘itaeft fimplex minutia K, ad idem integrum E ; quod E. G.
fimplexminutia K ; xqualis pofita fit datz minu-

six AB , minutiaCDjcum cjus valagem tefpe@u ineegri E,

. ‘ ma o txpri-

.
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exprimat.  Igitureritquoque ut F,ad G,ita minutia Gmplex x,ad

a2, bujms.integrum E. 4 Cumergo quoque fit,ut ¥,ad G,itaminutia ¥ 6, ad
iidem fiaum integrum E; 2quales cruntminutiz fimplices x,& ¥ G:
acproindecum minutia k , gqualis fit date minutizerit quoqueé
fimplex minutia ¥ 6,xqualis date minutiz A B, refpe@u minutiaé
€ p,cujusintepram E,q10dcft propofituin. _
SIT %Zminuti2 minutie }reéfpectu integri z4. Hujus numéri.$
funt 13. & hujus rumeriZ. funt12. qui nwmerus eft L. dati integri
nuimeriz4. Manifeftum sutem eft,{i tam numeratores 2. 3.inter fe
multiplicentur,quam denominatores 3.4. procreari minutiam &5
qua huic § zquivaler,qualis Aimiruin erat numerus 2. refpe&u

, numeri integri 24, v \
o ' - XIV.
) MINVTIAM minutiz,aut minutiam mintitiarum ad

fimplicem misutiam reducere.” B
SIT primtim A B,minutia minutiz ¢ D:

bizbujwe  E, o. Ex A, c.fiatF;& ex B,in D fiat ¥. SE¢
A,2 G 3 quon:dm minuna E F, exprimit valorem

B,3s.. D,4,. mnutik A B, refpc@uminutiz ¢ », redu~

F,i2, &acritdata minutiaminutie ad fimplicern

. _ . minutiam & ¥,quod eft propofitutn;
-7 . DEINDE fit B, minutiaminutiarum ¢ p,£F,ita ut ¢ &, fit mi<
nutia minutix £ F,& A B,minutia minutiz ¢ b, Fiat 6,cx 4 in &,

B ~ ceps,fi plures fint minutid, numeri ulti-
G,6. Lo mo loco produdi 1,k, in numeros fe-

A.3. C,3. E L " guentisminptiz ducantur. Dico minu.

B,*'T.]),: ) tiam n(,s:uiui1 numerator, 1& denomis

c13. bt Haz. X,24 nator k¥ , dat® minutiz minuti
. mqualis et mihutiza #,minutie c b,refpedu minutiz s F, tan-
dig.hmjus quamintegricujufdam. 4Item minutia 1k, 2qualis et minutiz
" 7. » en,(hdceft,minutiz AB,mmnuti€ & b) minutix £ F refpe@tuin<
tegri,cujus E F,cft minutia,& fic deinceps, fi plires fint minutiz,
-Quaté minutia1 K,éx nunieris ultimo loco produdtis conlituta,

. =qualiseft datee miniitizminutiariotquod eft propofituth.

©-, SIT%minuta minutiard . E.refpe@u integri 24 Hujus numeri
L cft numerus 12. & hujus numeri funt 9. Hujus denig; §. funte.
qui numerus oft J. totius integri 24. Liquido autem conftat; fi
- -* tamnumesatores 2. 3.Linter fe multiplicentur,quam denomitiato<
res 3.4.2. gigni minutiam 8,5, qua &qualis eft minutiz %, qualis

nimirum pars erat namerus 6, refpedtu integri 24 .
e ‘ . .~ DATIS

3

v
< an

"8 H,ex B,in D: Hem 1,ex 6,in E,& Kek HyinF , atqile 1ta deins

aram zqualen effe.cNam niinutia 6 1,

,
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LIBER IX.’ o
. XV. s :
DATIS duabus minutiis,alterutram earum ad aliam
gqualem reducere,itautalterius numeri numeros hujus
inventz numerent per numeros exnumeratore datz mi- -
nutizredu@zindenaminatoremalterius minutiz dacze, -
& exnumeratorealteriug hujus minutiz datzin denomi-
natorem illius redu@z; produttos.
SINT duz minutia A B,CD,quarum AB adaliamequalem re-
duccendafit;cujus nunteratorem numerator ¢, metiatur per nume-

rum ex A,in 0 produ@um § denominatorem vere denominatos
D, metidtur pernumerum €x C , in B, i

produ@tum. Fiat F.ex ¢,inD; &exF, in  Goz4ae K.
A,B,flant G,H. Irgmex A,in D, flat K; & c
L.cx cin . Dico minutiam 6 ¥, minu¢ A»2- 3

tize A 8,zqualem eflc; & c,metiri G, per B .;F’"'D, 4
x,¢x A.in D, productum, & b, metiri H,

perL,ex C.in B, produfum. Quoniam H,36. L9 .
enim F,multiplicans a & facit 6, H.a ¢rit ﬂzﬁ-
utA,ad B,ita G,ad #;6 Acprainde mi- G f. BI. ML - primm.
autiae A B, 6 4, zquales erunt.  Deinde b 8. bujue

quia ¢, multiplicans b facit, ¥ ¢ metictur C,ipfum F per D :d Me. €7.proni
tictur autem & unitas ipfim p,per p. Eademigitur pars eft C,ipfi- ds.pronan.
us F,qua unitas ipfius D. Cum ergo uniras fit pfius o, parsa o, -
denominaca,erit quoque C,ipfius F,parsa p,denominata. Eadem
rationeerit ¥,ip{ius G,parsab A,denaminara; propterea quod G,
ficex F,in A Quiaigitur ¢,minutaelt minutiz Fyrefpectuintegric,
funtq; numeratores,unitates ; & denominatores ,nusneri D, A3

"quibus partes ¢, F,denominantur; e conflituet c,minutia minutiz e13.hujus .

Forefpectuintegri 6,minutiam implicem M,(quas minutias ¢, »,
M feorfum fcrpfimus ) refpe@nejufdem integri 6, cujus nimirum
numeratorex numcratoribus minutiarum ¢, 5,& denominatarex
carundem Jeneminatoribus producitur. Quare cum numeratores:
gignant -unitatem,& denominatores numerwn x,(quod numera-
tores fint anitates,denominatores autem numerip »A,aquibus par-

tes C, F,denominantur , & ex quorum multiplicatione fatus eft

numerus K, ) conflituet minutia c,minutiz ¥, refpe@tu incegri -6,

.- minutiam fimplicem cjufdemintegri G, cujus pumerator eft uni-

tas, & denominatof numerus k,qualis et minutiaM : ac proinde
C,numeratog minutizdatz ¢ ,qui conftituit ¢, minutiam minu- .
tiz F,rcfpe&uintcgri c, pars eritipfiusintegri ¢,a numero k , de- °
nominata. Quocirca numerus G,ipfum G, metictur per x;toties ni-
mirum fumptus.quotiés unitas eftinx , numero.  Eadem prorfus
ratione demonfirabimus,p,metiri ipfum #,per L. numera. %0?\

& : ) m- 3 . €
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eft propof. “ XVI.

DV £ minutiz , quarum numeratares in denomina«
tores viciffimdu&igignunt numeros zquales , £quales
. fune: Etminutigrumzqualium numeratoresin dcnomi-

natores vicisfim du&ii gigount zquales numeros. Cujus
vero numerator in denominatorem alterius du@us ma-
Jjeremnumerum gignitillamajoreft. Etmajorisminu-
tz numerator in denominatorem alterius duGtus majo-

rem npumerum produeit. ' : -
. SINT duz minutiz AB,CD,&ex Ajin D flat E, atqueex C in

" B,fiatF , fintque primum numeri EF, aquales. Dico minutias |
AB.CD,zqualeseffe. Quaniam enim numerns E factus ex.A, pri~

aroufept, E _ moin D,quartum a;q‘ualcs gll numero F.falto ex
3 >34 F.24.C fecundain Botertium,acritut A, primus ad Cs
A Z C,8. fecondum numerator ad numeratorem , itaB,
. B,3. D 12 tertius ad D, quartum, denominator ad denomi-
bg.bujus.

k natorem. 6 Quarc minutiz AB, C D, 2quales

5. hujus. fune, VEL fic.¢ Quontam eft utE.ad F,ita minutia A B,ad minu-
tiam CD; Eftautein B.ipfi F.zqualis,crit quoque minutia A B, mi-
nutiz CD,zqualis quod eft propofitum.

SED {int tam aqualesminunzA B, C D. Diconumerun E, -
do. hujml Zualcm quoque effc numeroF.Nam ob xzqualitatem inioutiarum
¢ l;-ﬁP‘i”; eritutur A,ad C,numcrator ad numeratoremitaBad D, denomi-

£ 5 hujus. pator ad denominatorem. e Quapropter idé numerus fictex A,

TTETT primainD,quartumsqui ex Cofecundoin Botertium 5 ac proinde
&quales crunt E,& F, numeri. VEL fic fQuoniam eft, ut minutia
A B.ad minutiam CD.itaE,ad F; ponunturautem minutiz zqua.
les; erunt quoque numeri E F,xzquales,quad ¢ft propofitum.

DEINDE fitE numerus majornumero F. Dico minutiam quo -

que A B,majorem effe minutia C D. Cumenimex A.in D, fiat nu-
merus E,major quam F.g'gneturF, ex

E, 24, F.2:. ' minorenumefoquam A, in D, nimi-

"G, A2 G7. rumexGinD. Quiaigituridemnus~

§1ofo - B.3. P4D,72. merusE,fit cx Gprimo in D,quartum,
prim: & ¢x G fecundoin B, tertium ¢ erit ur

G,primus ad C,fccundum itaB.tertius ad D,quartum Eft autem

; major proportio A ad C.quam G,ad C.quod A,major fit quam G,

b Igitur major quoque erit proportio A,ad C.quamB,ad D ; ac

* proinde minutia AB,major erit , quam minutia CD. VELfici.

* Quoniam cft.u¥ E,adF,ita minutia A B,ad minutiam C D, Eft au+

tem E,major quam F; erit quoqueminutia AB, major quam minu-
¢iaCD, Quod d} propofitum, ’

ho. busus
5. hujus

-

VERVM

/
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VERVM fit jam minutia A B,major quam minutia CD. Dico
& numerum E‘numero F,effe majorem. Cum enim major fit mi-
nutia A B,quam minutia C D, erit major proportio A,ad C, quam 39-5“]"{“
B,adD. Minor ergo numerus,quam A,habebitad C, eandem pre- big.fertim
portionem,quaB,ad D,quifit G. 4 Idemergo numerus fiet ex G, .
primoinD,quartum quiex C,fecundoinB,tertiuma Cum ergoex
Ain D, major flat.quamex C,inD, proptereaquod . major eft ! -
quam G,erit quog; B,fatusex A,in D,major quamF,ex C,in 8 ge-
nitus. VEL f{ic. ¢ Quoniam cft,ut minutia A B,ad minutiam C D,
" itaEadF. Eft autem A B minutiamajor quam minutia C D, ent
quoquc E,maiar quamF.quod cft propofitum. _

ATQUVE hxccft quoque demontiratia cius regulz,quaminA-
rithmeticapraferipfimus ad dignofccndum. utra duarum minue C
tiarum propefitarum majorfit.  1d quod etiam ad § propefitio-
nemmonuimus. .

XVII,
DAT AM minutiam ad minimes terminos reducere,

SIT minutia A B,ad minimos revocanda terminos. Siigitur A,
& B.fintintcr fe primi,nan poterit minutiaAB, ad minqres termi- .
nostevocari,fedipfaiamin minimia’crit termi~ ’ -
nis conflituta. Reducaturenim, fi ficri potet, A+%, €, =
ad minercsterminosC pyitaut minutiaCo, Bz, D, » ‘
minutiaA B,fitzqualis. d Quoniam igitur eft, d 3. bujus;
utA,ad B,ita € ad C, funtque C D, numeri minotes numeris A B, ¢ 13.fope
non eruntAB, minimi termint in fua proportionc: ¢ funtautem &
minimi,cum primiinter f¢ fint,quod eftabfurdum. f1fe
SIvero A, won fintinter fe primi; f it corum maxima menfu- = ?-
raC,quz metiaturA,perD; & BperE  pico minutiam D E, chius
numcratorD , & d€nominator E, zqualem
effe datz minunz AB, &inminimisteymi- A 36. D,3
nis conltituram. Quoniam enim C,metitur B, 48, E,;:

¢ s.hujue. -

A,B.per D,E; g producenturABexCiin D, G, gM"-'
E- hQuarceritutA,ad B itaDad E> i ac nun. '

propiereaminutiz A B,D E,zquales erunt. Deinde quia €, maxima h 1. fop.
menfuranumerorum A, B,metituripfos per D, E s erunt ex coroH. j g, hupwge
" propof.35.lib.7. D,E,minimi in proportione A,ad B. Quod cft pro-

pofitum. '

X VIIL.

DAT AM minutiamadaliam 2qualem datz denomi-
pationis,quando fieri poteft,revocare.
SIT data minutia A B,revocandaad zqualem aliam,cuins deno-
- minacar daas fit C. ExA, aunwratore in denominatorem datum, -
! ;! 4 . : Clﬁ“

.
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C.fiatD,quem metiaturB,denominator datae
Ar?; E s9e mioutiz ptrE. Dico minutiam E C,cujus nu-
B,4. C,a2,  mcrator E,& dénominator C,datas, 2qualem
: Duss, effe minutiz A B,datx. Quicnim B, metitur
poa - _ © DiperE, afict D,exB.inE ¢ Falus ¢ft aurem
29:Pr% idemD,exA,in C, b1gitur erit,ut A,primus ad B,fecundum, ita E,
’;""' . tertiusad C,quartum;; ¢ idcoque minutiz A B,E C,zquales erunt,

192 quod eft prapoficum. :

QVOD ({iB,non metiatar D ex A.in C,procreatum, potegit da-
tamunutia 4 B,reduciaddenominationem datam C. Reducatur
. .enim, fifieri poteft , ad minutiam E'C. Quia
ds. ‘5“"{" A:i E, . ergominutiz A B, E C,zquales funt ; 4 erit
© €1y [eptim B, 4. G0, utA,adB,itak,adC. sldem igitur numerus
. D.zo. fictex’A.primoin C,quartum,qui exB, fe~
fecundoin E tevtium, videlicet nurmerus Ds
- f7.pro.  faltus ex A,in C. fIgitur B,metictur D perE, quad eft abfurdam.

_ nun. Ponitur enim ipfum D non metiri. -

\ . XI1X, ,

- QVANDO minor numerus per majorent dividitur,
numerus thicns‘ eft minutia,cujus nunrerator eft nu<
myerus minar divi{us,denominator vero major numerus

ptim:
€ 8. prjsss

- dividens. .
SIT minor numerus A, dividendus permajorem B.Dico Quo~

g8 hajus, tientem cffe minutiam A B,cujus numerator A,
A,q6. B,az.  &denominator B, gQuoniam enimeft, ut A,

© A6, ad B,numerus divifus ad dividentem , hoceft,

B ,_x: ) ut numerator ad denominatorem, ita minutia,

: A B.adintcgrum,hoccﬁ,ag unitatem ; erit ex
defin. Divifionis minutia A B, Quotiens divifionis numeri A, pes
nsumerumB,quod eft propofitum. i

HINC fit; i divifo numero integro majore per integrum nume.
rom minorem,aliquid fuperfit; Quotienti integroinventa adden<™
dam adhuc effe minutiam.cujus numerator fit numerus ex divifio-
ne reliquus; denominator vero.numerus dividens. Nam reliquus
illenumerus,qui neceffario minor eft numero dividente, dividens
dus adhuc eft percundem numerum dividentem , qui major eft.

" Verbi gratia Divifo numero 23.per 4. Quotiens integereft 5.5 fu-

hio.bw. perfunt 3. adhuc dividenda per 44 £ Fitcrgo minutia } icauctotus

fin. Quotiens it s3.
) XX.

MINVTIAS plures in unam fummam colligere.
' ‘SINT primum addendx dux minutiz AE,CB,¢juldem denomi-
S : nati-

-
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ationis, Ex A,8 C,numeratoribus fiatfumma D,cui idem deno-

ninator B, fupponatur, Dico minutiam DB, effe fummam exad-

itione minutiarum A B, C B,colle®am. Quoniam enim minutize
andemhabent denominationem; acritut A, ad C,  ita minutia 3 4, bujs
, B,ad minutiam CB. Et componendo, : co
t AC,fimul ad C,itaminutiz AB>CB, A3 C34 D7 _

mulad minutiam CB. & VtautemC.ad  B,j0. B,i0.- B,10. bui
,ita quoqueeft minutiaCB» ad minuti- babujus
nDB. Igitur ¢x zquo erit,ut AC,fimulad D,itaminutiz AB, '
B fimulad minytiam DB.Cumergo A,& C.fimul zquales fint

fi D,fxconﬁrg&fonc;cxunt quoque minutiz AB, CB, fimul 2.

sales minutiz D B. quod eft propoficum. o

DEINDE fint addendie duz minutiz A B,C D, diverfarum de-
>minationum. Ducatuy A,numerator prioris in D> denomina. -
rem pofterioris ; & C,numerator pofteriorisin B, denominato- :
m prioris,colle®ay; fit famma E, ex ' - )
obusillisproductis, cuifuppona- 4,2, 4 Ci3 En7.

r denominatorF,ex multiplicatione © g2." ¥ D,4. F,1a.
utua denominatoram B;D,procre- . -
15. Dico minutiam E F,efle fummam ex datis duabus minutiis .
8,CD,collectam. ¢ Quoniam enimefh,utintegrumad fummam € & bnjme.
arum minutiarum A'8,CD,ita F, ex denominatoribus predu. .
15 ad E,fummam produ@&orum ex aumcratoribus in denomina-.
res vicifkm duis: erit convertendo,ut fumma minutiarum AB, ¢ 2.hujus.
D,ad integrumsita E,ad F : 4 Veautem E,ad Fita quoque et mi-
tia EF,ad idem integrum. Igitur erit,utfurnma minutiarum A8,
D,ad integrum,itaminutia, EF,ad idem integrum.Quapropter
nma minutiarum AB, C D,zqualiseritminuuz EF ,acproinde-
nutia EF,fumma critexminutiisAB. CD » colle®a quod cft
ypofitum.
VEL fic. Quoniam ex multiplicatione numeratorii in denomi- -
es viciffim & ex multiplicatione denominatorum inter fe, fi- ~
‘duz minutizejufdem denominationis,minutiisAB,C D, =-
les,ut ex demonftratione propof. ro.conftat: {i fumm=z E,pro-
torum ex numeratoribusin denominatoresfupponatur F, c5-
nis denominator ex denominatoribus procreatus,faitacrie mi-
ia EF. fumma minutiarum A B,C D>hoceft; duarum illarum
dem denominationis,ad qnas A B,C D,redutx funt, nt initio -
1s propofitionis demonfiratum. - : .
AM vero datis pluribus minutis ; addenda primum crunt duz :
1z:deindc hzcfummacumtertiaconjungenda,atque hacfum-
‘um quarta,& fic deinceps,doncc omnes abfolvantur. '
VOD fi denturintegracum minutiis » addenda eruntintegra
um,& munutiz fcorfum. -

ms SINT
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_ SIN'T verbi gratia,3 & J. minutiz hujus integri 60. cujus ¥. funt
40. & 3. funt 45. Ex 40. & 45. fit fumma8s. hoc eft,totus nume
rus integer 0. & infuper 2. unitates, quz faciunt §;. integri 60
quemadmodiiex 5.& 3. colléitactt fumma 2. id eft, fomel Ser. in
fuper §5. ' T

“IT A etiam famma minutiaram 1.4.¢2X hoceft , in minimis
terminis 5. Siigiturillarué minutiarum integrum (it 36.erie §.ipfi-
us 12 atd. cjufdem,16. Vbividetex 12. & 16. confici 28.boceft §

ipfius integriz6. A ,

: _ XXr. -
"MINVTIAM minorem ex majore detrahere.

EX majore minutia 4 B detrahenda fit minor C B, fintque pri-

mum hz minutiz ¢jufdem denominationis. Detradto numeratose '
N

y ’ C,minoris minutix ¢x 4, numecracore
A 7. G 3. D, 4. majaris,reliquus {it numerus D, cuii
B,70. B,jo. Bao. demdenominatorB,fupponatur. Dico

- minutiam D reliquam cffe poft de.

trationem minutiz CB.ex minutia 4B. QuiacnimC,ex A, fub-

trattus relinquict D, componetur 4,exC& D, Minvua ergo A B,.

cujus numerator A,ex numeratoribus C D,colle@us eft,fomma cft
duarum minutiarum Cg, D, utin prima parte antecedentis pro:
pof. often{um eft. Quare detratta minutia C &,ex minutia A B, reli-
qua fiet minutia DB,quod eft propofitum.
DEINDE minutiz AB, C D, habeant diverfos denominatares
detrahendaq; fitminor C D,ex majore A B. Ex C,numeratore mi-
Y norisinB denominatorem majoris fiat
E13.. E. s. E.& ex A,numerator majorisin D, de-
nominatorem minoris Gat F 7 atque E
Az 5 C’_i C.7. ablatusexF,relinquat C, cuifuppona
B4’  ‘D,s Fzo. turdenominatar ex mutua multitipli.
catione. denominatorum  procreatus,
Dico minutiam GH-, cfle reliquam poft detrationem minutiz
C D,ex minutia AB. Quoniam ¢nim D,multiplicans A B.facit F,
H, 4 eritut AadBitaF,ad H: S utautem A,ad B, itaeft minutia

ary foptim A Bad integrum, Igitureritquoqueut Fad HiitaminutiaA B , ad
ba. bujus. integrum. Rurfus quiaB.m ultiplica,C, D facitEH, ¢ eritut Crad D,
c17. fip. jtaE,ad H. 4 Veaurem Ciad Drita eft minutiaC D,2dintegrum.Igi-
les.. tur eritquoque ut Esad Hiitaminutia CPhad integrum. Quiaigi-

tureftut £ primus ad H fecundum,itaminutia C D, tertius aume-

© 3. bujss. rusad integrum,quartum numerum;: e Et ut Gsquintus ad cundem
) . fecundum H,ita minutiaQ H;fextus numerus ad idem integrum,

quartum numerum; erit ¢x . theor. {cholii prepof.za.lib.7.at E,

G,primus & quintus fimul,ad H,fecundum, ita minutix CD, GH, .

tera-

- g, B Lo

—
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tertius & fextus numerusfimul,adintegrum. Veautem E, G, imal:
ad H,iraelt F,ipfis E,G,zqualis. (Nam E,ex F , detractus reliquie
G, (ad cundem H Igitur eritquogs,ut F,ad Hota minutieCD.G H
fimul ad integrum. Cumerge oftenfum figurc@ F,ad H , nacfie
minutia AB,ad integrum ; erit quoque ut minutia A B,ad integrii,
ita minutizC D> G H,fimuladidemintegrum:ac proptercaequa-
Jes eruntminutia A B,& minutie C D,G H, (imul. Detra&taigitur
minutia CD,ex migutia A Boreliqua cuit minutia GHiquod eft proy
pofitum. VEL fic. Quoniam exmultiplicatione numeratorum in
denominatores viciflim,& ex duétu denominatorum inter f¢; gi«
pnunturduz minutizejuldem denominationis minutiis datis =»
quales,utex demonftratione propof.10. conftat; fiE factus ex C,
n B.detrahatur ex F.facto ex Ajin D ; & reliquo numero G, fuppo-
hatur communis denominator H,ex denominatoribusproductus,

1et minutia G H.reliqua poft dctra@tienem minutix C Dxxmings

ia A B,veluti initio hujus prapof. oftenfum eft. _
1AM vero fi denturintegraunacum minutiis , fuberahendae-

unt integra feorfum ab integris,& minutia 3 minutia. Quod fi mi-
utia detrahenda, major fit quam €a,a qua fieri debet , fubtiactio,
 reducenda prius eritunitas una numeriintegri,a quo fic fubtra.
tio,ad minutiam denominatoris minutiz adherentis, Vi fi {ub.
rahenda fint 6% exto 3, fubtradtis 6. ex 10. fuperfunt 4. & fubdu-
s 5 ex 3, fupereft minutia ;2. Totus ergo numerus reliquus erit
sZ. Atfifubtrahendafint 4§ ex 20, faciemus exuna unitatenu-
eri 20 minutiam . quazcum 3. facit . remancbuntqueg. inte-
ra. Subtractoergo integro numero 4. ex 1g.fuperfuntis. & fub.
uéta minutiag. ex minutiag. reliquacft minutia 3, Totus ergo
liqaus numerus erit 15, *§, . : : ,

SINT verbi graua. & k. minutiz hujus numeri integri 4o. I-
turfiZid eft,16.detrahantur ex 3. hoceft.ex 30. fuperfunt 14. nix
irum ;2. integrinumeri 4o. ut fuperior calculus docui,

| © XXIL
MINVTIAMperminutiam multiplicare:

SIT miputia AB,per minutiam GD, multiplicanda. Ex multi-

catione numeratorum A C,inter fe fiat ExcuifupponaturF,exde.

minatoribus B, D,procreatus. Dico \
nutiam EF,gigni ex multiplicatione H,60. Gi4o.
nutiarum A B, CD,interfe, Fiat e-

n G,ex E,inD; & H,exC,inF, 6 E- A2 G4 E3d bs.’hg'u.

juc ut minutiaE Fad minutii C D, B, ;— D,s. % F, 15—.>
C,ad H. Quiavero C, multiplicans '

facitE H; ceritutAadF, itaE , ad H : Et permutando, ut A, 27 fop

5»ita Frad H, Rurfus quiaD,multiplicans Es& B, facit C,& F;
. : erit

an. hujue

/
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a7 fop. An 6. aeritutE,ad B,ita G,ad F.  Ex zqualitate igitue |
o E.  F. perturbata,uthicapparet,eritut A,ad B,ita G. af

B. H. H.Veautem G,adH, ita oftendimus effe minut- ::
bz bujus. . “  amEF,ad minutiam CD :$Et utA,ad B , itack ;
minutiaA B,ad integrum,hoc eft,ad 1.Igitur eritquoq; ut minutia | |

EF,ad minutiam C D,itaminutia AB,ad I. Quapropter ex defin
Multiplicationis, minutia E F,producitur ex multiplicatione minu- |
tiz A B,in minutiam C D,quod eft propofitum, .
QVOD fi minutia per numerum integrum fit multiplicanda, Q
fopponenda erit integronumero unitas,ut fiat quafi minutia; cujus . >
numerator cft numerus integer dagus,denominator autem unieas,
Ex quofit, fatisefle,fituncnumerator propofitx minutizz per da-
* tum numerum integrum multiplicetur & produ&to numero fup-
ponatur cjufdem minutiz propofita denominator ; propteres
quod uniras integronumerofuppofitain denominatorem datee mi-
nutizduéta eundem denominatorem datz minutiz nonauget. Ve |
“fimultiplicari debear minutia per . fient T$. uchic apparet, 3. |,
Gigneturenim minutia?,
81 veraintegris minutiz adhareant,c revocanda ¢runt integra
minutiam eufdem denominationis cum minutiaadhaerente, at-
que ex numeratore hujus minutie, & numeratore minutiz adha-
" rentis unus’ numerator conttitui, Ve i multiplicanda fint 73, pet

4% fienthz duz minutiz multiplicandz, 42.

" IAMut multiplicationem minutiarum integris numeris accoms
modemus , non erit minutiaprodu&acum integro numeroaf
fumpto conferenda,utinaditione,ac fubtra@tione fa@tumett , fed .
¢um quadrato numeri infegri affumpti; quia curh comparatioin- {.

- serfimilia fieri debcat,ex multiplicationeautem duorum numero- |.
_ raminter fe gignatur numerus planus,conferendus erit numerus |
. produétus cum plano totius numeriintegri,hoc eft,cum cjus qua-
drato. Itaq; fint§.3. minutize hujus numeriintegri 60. ex quarum
muldplicatione gignitur minutia ;3. Neceffe eft crgo,ut 4. nunte.
ri 60.in$. ejufdem faciant numerum, qui conftituat y§. quadrati,
qui ex 60. in fe producitur : Idquod liquidoconftat. 'Nam . nu-
meri 60, funt 40. & . cjufdem funt4.8. Atex 40. in 4.8.fit nume-
© rus19.20. quiefficit . numerijooo. hoc eft quadrati ipfius o,
\ B
XXIII. \ j:
MINVTIAM per minutiam dividere. '

SIT dividendaminutia A B,per minutiam CD , & primum

hujus numeri C D,metianturillipsnumeres A, B, perE, F, ja ut

Az GC3 Ea divifo A,per C, Quotiens f.itE,qc divifo

— == "L B,perD,Quotiensfit F.-Dicominutiam .

B.1s. D8, F,2 B F,effle Quoticntem divifionis minutiz

: . - ‘. ’ AB |

ciLhajms, 44
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AB,perminutiam CD. Quoniam enim C,metitur A,perE; & D,* .
‘metiturB,perF ; s gignetur Ajex C,inE,& E,exD, inF. & Igitur 29, pronk.
minutiaA B, produ@aeft ex multiplica- b22.hbus
tione minutize EF,per minutiamCD;ac A, 6. C,3. E,2. jus.
proinde ex defin. multiplicationiserit,ut B, 3. D,s. F, 1
minutia A B,ad miautiam C D,ita minu-
tiaEF,ad 1. Quocircacum fit,ut AB,miputia divifaad C D,miny-
tiard dividentem, itaminutiaEF, ad 1.
critex defin.  Divifionis minutia KF, 4, 3. C.3. Eu
‘Quotiens divifionisminutiz AB,permi- B,3. D,4.. F.%.
‘nutiam C D,quod eft propofitum. - .

_ DEINDE mumeri C,D, minutiz C D,non metiantur numeros
A.Bminutiz A B. cReducatir minutia AB,ad aliam ®qualem c1s.bnjow.
EF,cujus numetros E, F, ] J
numeri C D, minutiz E, 24. A2 g,;,,C3 GS

CD, metiantur pernu-
meros G, H,ex A,in D, F,36. B,3. D, 4. H,g.

&ex C,in B,produftos: :
quodquide n{’.ﬁ“‘ (K ox .2,?_3. A6 gup Co3e ‘G. 30.
C,mD, proéreatus du. F3s. B, 8. _ D,s. 'H,7.
caturin A B, ut gignantur E/F, veluti propof.15.oftenfum eft.Quo-
niamigitur C, D,metiuntur E.F:per G Hyerit minutia G HiQuotiens
divifionis minutiz EF,vel A B,illi zqualis, perminutiam CD, ut
initio hujus propof.demonftratum eft,quod eft propofitum.
QVIA vero G Hnumeriminutiz Quotientis G H, gignuntur
‘exAin D,& ex Gyin But diGum efhfatis eft ad divifionem cujuse
vis minutiz per quamlibet minutiam,{i numerator 4, minutiz di- -
videndz in D,denominatorem minutiz dividentis,&C,numerator
munutie dividentisin 3,denominatorem minutiz dividend duca
tur. Prior enim numerus procreatus G,dabit numeratorem , & po-
fterior H demominatorem Quotientis minutiz G H.Atque hec ve-
tum eft in omnibus minutis,five numeri mioutiz dividentis nu~
“NEros minutize dividendz metiantur,five non. Nam fem perexnu-
 meratore minutiz dividendz in denominatorem minutiz dividen=
tf”&, €X nutneratore minutiz dividentis in deBominatorem minu-
; g;z'd|V1:!cndz,procrcantur duo numeri;per quos numeri minutiz
viderais metjuntur numeros minutiz-ad quam minutiadividen-
dafecundym dodtrinam propof. 15, revecatur, ut €x cjus propof.
.‘"m°nﬂl‘ationcliquct,atq; »
n hoe appofir exemplo E:48. 43%,6.C3. Goa. Lz
nﬂ‘:::i"";‘l’; numeri C,g. P.s3. By, D3 Hz Maus. -
Hic gy ctiuntur per ) .
Driidern UmerosEF, procreatos ex A,B,mK,produ&\umcx\G‘_, in
SR Dumerj CD, metiuntur chL,M: atque aded tam minue
. R ™ tia
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tia Gf HquamL M, Quosiens eft minutiz A B,per minutiaih 15}
divifee,
1AM vero finumérus integerdividendus fit per minutiatn ; v
pernumerum integrimminutiadividenda fupponenda eft ¢i uhi:
tas,ut fiat quafi minutia . cujus numerator eft datus numerus in-
2 ) 1. teger, &denominatori: Vifi numerus 8. divi-
- — = dendus proponaturper L fict Quotiens T¢,utin
.2 appofitd prioriexémplo perfpicuum eft: Si au-
. 8§ 1 temminutia L divideénda fit per integrum nu-
‘— == —= . merum 8. fiet Quoticns ;1% ut i pofteriori ek
St 16 epiploapparet.
QoD {i minutizadhzrent integris, reducenda eruhe integrd

8d minutiam cjufdem denominatibnis cum minutia adharente; |

velutiad finem antecedentis propof. diximus. :
VERVM quia non facile eft memoriter tenere, ex humeratoré
- minute dividendzin denominatord minut dinidentis gigni nu-
meritorem Q\uo‘ticntis mintitiz dcnominagorcm auté ex pumicras
tore minutia digidentisin denomiinatorem minutie dividenda; -
tins crit ad ihedioriam juvandam, leca numerorunt minutize divi:
dentisinter {¢ permutare,utin Arithmetica cradidimus, ac deinde
regulam muktiplicitioni$ ifurpare. Ve fi dividenda proponatyr m-
nutia  per. permutandi erunt numeri minutie dividentis hoc
mudo % Viide Quotiens erit 2%, vt Hic vides. Nam
3 ¥ 2t hacfation¢ numérator m nutiz dividend.e ferhper
‘ ;— 2. 8. ducitdiin denominatorém inutle dividentis
' juxta reguldm multiplicatioms,qu praecipit; nu-
meravores effe multiplicandos inter fe,ut fiat numerator, &ec.
SIT integer numerus 700. cujus mindriag. dividenda (it per ¢
jufdem 3. hoc efinumerus §25. per 200. Perfpicunn autemi eftdy
vifis sz5. per 200. Quotientem efle 2£. id et miutiam =¥, quz
proxime inventaelt Sicetiam fiinteger namerus 10. oéties fume
ptusdividatar per cjus dimtdivm,nimirum per 5. Quotiens fiet 18;
quiinventus fupra fuic exdivifione s. per L.

* XX1IV.

MINUTIAMinminutiam inferere.
SIT minutiaA B.in minutiam C D, inferenda , fitqué primutd
fenfus, addendanh effc minutiom AB | uni-
F, 24. us particiile minutiz C D,ad miinutiam C D§
hoc eft;addendas cife £ uns Eptima ad 4.
A.3. C;6. G.27Ex Ciiumcratore pofterioris minutiz jn B, de:
‘B”: D,: H 8. nominatorem prioris minuna fiat F; cuiaddas

‘

tur A, numeratur prioris s & ¢ompqfito nu-
L me
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~ mero G,fupponatur denominatorH,ex multiplicatione denomina«
torum B D,procreatus. Dico minutiam G H, procreariex infitione
minutiz A B,in minutiam C p,incofenfu, quem diximus , hoc
' eft, minutiam 6 H,2qualem effe minutie A B.refpeétu unius par-
ticulziminutiz €p , addite ad minutiam ¢ . Quomam enim
- aB,minutiaunius particule minutiz ¢ b, # reducitur ad fimpli- 5, s bujm
' cem minutiam A H,cujusnumerator idem eft,qui A,produétus ni.
mirum ex unitdte in A,denominaror au-
temnumerus 1 , ex denominatoribus  A,3. 1 A, 3.
B, D procreatus, utinappofitocxemplo 8,7, D,7.H, 2s.
apparet. Item minutia ¥ H ., minutiz
' cD,xqualiscfthabens cundem denominatoré 11 , ex denotninato. -
* ribus B, p,produum; numeratorem vero ¥,ex €, humeratore po-
fterioris minutix in 8,denominatorem prioris produum:(cum b
enim B,in c,D. faciat F 83 & erit ut €,ad p,ita F,ad 4 ;¢ acpro- 1.fis
ptereaminuti® 8 0, F H,2quales erunt.) cfficitur.minutiam © H,P' im. .
Cujus numerator G,cxnumeratoribus FA,minutiarum FH, AH,S LUL
componitur,(nimirum exnumero ex&vin8;produdto,& ex aJde- '
* nominator autem i idem quicarundem minutiarum F o A H:effi- o
gitur,inquam,minutiam ¢ 4 ,{fummam effe minutiarum FH,AH,
ut initio propof.2¢. oftenfum eft; hoc cft,fummi ex minutia A,
refpectu unius particulz minutiz ¢ p,qua minutiz A 1, oftenfa
eft zqualis,& ¢x minutia € b,que oftenfa eft zqualis minutiz 5 1,
colleétam: Mintitid igitur G H,procreatur ex infinuatione minu.
tiz A B,in minutiam ¢ p-id cft,xqualis eft minutiz A B , unius par.
ticulzminutie ¢ p,& mioutiz ¢ fimul,quod cft propofitum,
1IAMvero fi plures minutiz A8, €D, EF, 64 » fintinferendzs,
hoceft fi minutia a 8,unius particule minuti@ ¢ D, unius particu-
lz minutiz £ ,unius particule minutie 6 H:& minutia ¢ p,univg’
particulzminutie ¢ F,unius particulz minutie€ 6 H : &minune
E F,unius particule minutia 6 # addi debeantad minutiam 6 u,
ita agendumeerit. Ex C numeratoré poftrema minutiz 6 H,in F,de-
héminatoré penultima minutie v
EF.fiat humerus |, cuiaddatur P, mrg. . M,s9. K,14.
#,numeratot cjufdem penultiing ' ’
minutixEF, utfiatnumerusK. 4 1. C,3 E 5. G, 4
Deinde produco exx,in ¢,deno- - - - -
' minatorem antepenultimz mi- A, 1. B2, F,3. H,s
nutiz C D,addatur ¢, numera. g
- tor cjuldem minutie ¢ D, Quze. N,60. L.z
ut fiat M. Produ@to quoque .o ‘
€x M,in 8,denominatorem proximéantecedentis minutie A B,ade
jiciatur A,numerator cjufdem minutie AE,utfiat p: atqucitaden-
ccps dugacur femper ultimus numerus conflatusia denominatorE-
' ! prexi-

b=

sy T R

)
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‘proxime antecedentis minutiz, produétoq; numerator cjufdé pro-
xime antecedentis 'minutiz adjiciatur, doneg nulla minutia {uper-

fit. Numero autem P,qui ultimo loco confldtus ¢ft,fupponaturnu-

" ‘merus Qex dgnominatoribus inter fe multiplicatis procreatus, du.-

- cendo primumH,in Fut fiat L,deinde L,in D,ut fiat N, poft ha¢
N,in8,ut fiat Q,&c. Dico minutiam P,Q. exinfitione dacartm mi-

- nutiatum produciinco fenfu,quem,expofuimus, Niutin duabus
minutiisoftenfum eft,minutia K L,producitur ex infitione minu-

¢

4-"

tiz E F,in minutiam GH,hoceft,2qualis et famma ex minutiakEF, .

unius particule minutiz GH, & exminutia G H, colle@=. Dein«

de minutiaC D,unius particule minutie E Funitis particula mi-

. _nutiz G H, 4 facit minutiam fimplicem,cujus numeratorC,(produ-

arg. bujus &us nimirwm ex C,inunitatem bis pofitam hoc mods,3.1. 1.) ‘&
denominatorN.ex Dyin L,hoc eft,exmultiplicatione denominato«
rum HF,D,procreatus : Minutia quoque,cujus numerator cft nu-
merus exD,inK,produétus,denominator autem idem numerusN,
b 8. bujus. ex Djin L,produ@us,b zqualis eft minutiz K L;¢ quod numera.
c17.[ep.  tores hatum minutiarumad denominatorés eandem prorortioné
. habeant; quippe cum D,inK, L. gignatnumeros alterius illius mi.

Y nutie. Igitur,cum per ca,quaadinitiom propof, 20. demonftra-
bimus,minutiaM N, cujus numerator M,ex numeratore C , & ‘ex
numero,qui fit ex D,in K,conflatur , qualisfit fumma colleéte

€x minutia,cujus aumeracor C,& denominator N, atqueex mina-

. tia,cujus numerator C ut denominatorN , atque ex minutia,

cujus numeratorexD,inK , producitur, denominator vero Ny
zqualisquoque eriteadem minutiaM N, fumma colleétz ex minu-

tia G H,& exminutia E F,unius particule minutie GH, arque ex

minutia C D,unius particula minutizE F,unius particule minutiz

G H. Rurfus minutia 4B, unius particala minutiz CD , unius

i

d ‘4*”"_1"“ ‘particule minutiz E F,unius particulz minutiz G H, 4 facit minu- '

tiam fimplicem.cujus humerator A,& denominator Q.ex B,in N,id

-eft,ex multiplicatione denominatorum H,F,D,B, produétus ¢ Mi

¢ 8. bujus. nutiaquoque cujus numerator cft numerus ex B,in M, procreatus,
f17. fep, denominatorvero idem numerus Qex B,in N, produ@tus,e 2qualis

. eft minutiz M N,fquod numeratores harum minutiarum ad deno-

rhihatores eandem proportionem habeant,quippecum B,in M, N,

gignat numeros altérius illius minutiz. Cum minutia igitur

" - - PQuujusnumerator P.ex numerarore A,& exnumero, qui fitex

. B.inMsconflatur, qualis fit fummz collectzex minutia , cu-
jusnumerator A , &.denominator Q;. atque exminutia , cujus nu-

. merator exB,in M, gignitur, denominator vero Q,ut initiopro-
pof.zo. monftratumeft ; =qualis quoque erit eadem minutia

PQ; fumma colle@tz ex minutiaGH, & ex minutia EF , unius

particulee minutiz G H, & ex minutiaC D, unius particulz minu.
tieE F ', unius particule minutix GH , & exminutiaA 2,
' ' uniVs
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‘vnius particul® minutiz CD, vnius particule minutie EF,vnius
particulz minutiz GH,quod cft propofitum. Eademquerauo cft

depluribus., '

SIT deinde fenfus,addendam effc minutiam A B, totius minutiz

CD,ad minutiam CD.Ex C,numeratore

deneminatoré prionisfiat F, cui ad-
datur E,ex numerartoribus A,C,pro-
du&us, conflatoque pumero G, fup-
ponatur H, ex denominatoribus B,
D, procreatus. Dicominutiam G,H,
produci ex infitione minutiz AR, in
minutiam CD,in co,quem diximus,
fenfu ; hoc eft,minutiamGH,2qualem

poftcrioris miutiz jo B,
E.13 Fa4.
A, i Cé6 G, 42
B,4. D, 7. H, 28,

\
eflefummz colle@x exmi.

nutia CD,& exminutia AB,minutiz CD. Quoniam enim minutia
AB,mmutiz CD.greducitu- ad minutiam fimplicem EH, cuius nu- g buine,

merator cft E, ¢x aumeratoribus
AC,procreatus,denominator autem
H,ex denominatoribus, B,D, produ-
&us, vt exemplumappofitun de-
montftrat: é Minutia quoque FH, -

qualis cft minutiz CD; ¢qued numeratores ad denominatorcsb
eandem proportionem habeant ; quippecum B,in C,D, faciz: I, H:
EritminutiaGH, (quaexijs, qua adinitium propof.zo. oftendi-

A3

2 Cs Eu
B,%.

D, 7. H 2—3.

8. bwins,
<17 feptia
mé. .

. mus xqualiseft fumma minutiarum EH, FH, ) &qualis furnmas
colle&tz ex minuna CD; (hoc cft,ex minutiaFH, )' & ex minuria
AB,minutiz CD, (ideft,ex minutia EH, ) atque ideo minutia GH,

procreatur ex infitione minutiz A B,
fkeriori fenfu. Quod-eft propofitum.
* QVOD fiplures fint minutize in-
ferend2 AB,CD,EF,GH,hoc cft, mi-
nutia AB, minutiz CD,minutizEF,
minutiz GH;& minutia CD, minu:
tiz EF, minutiz GH ; &minutia
EF, minunz G H, addendz fine
ad minutiam GH, ita agendum erit,
Ducatur Giin F,produétogue nume-
roaddatur numerus exE, in G, pro-

in minutiam GD, in hoc po-

P, 232. M, 104. X, zo0,

A,.l C.g E, 2 G,4_
B’?' D4~ F.3. H,s.

Q 120, N, 0. L.1s.

ereatus,vt fiat K. Deinde ducatur X, inD, numeroque produdto
adijciatur numerus ex C,E,G. fa&tus,vt fiat M.Prodnéto quoquenu-
mero ¢x M,inB,addatur numerus exA,C,E,G, procreatus, vt fiat P,
Atque ita deinceps ducarur fempernumerus vicmo loce genitug
in derominatorem antecedentss minutiz, numeroque procrcito
- adiictatur numerus ex omnibus numeratoribus minutiarun ad
eum vique locum affumptarum produ@us, donec nulfa feperfic
miautiaNumero autem P.qui vitiaze loco procreatus ¢ft, fuppo-

n natur
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natur numerus Q, exomnibusdenominatoribus produftus, vein

priori {enfu. Dico minutiam PQ, produci ex infitione dictarum mi-
nutiarum,fiinfitio intelligatur, vt ditum eft. Nam vein duabus mi.

nutijs demonftratum cft,minutia KL,producitur ex infitione mi-

nutiarum EF,GH, id eft, ®qualis eftfumma colle@tx ex minutia

“EF,totius minutiz GH,& ex minutia GH.Deinde minuta CD, to-

a14.buis tius minutiz EF, totius minutiz GH, & facit minutiam implicem,
cuius numerator ex numeratoribus C,E,G,producitur, denomina-

torautem eft N, ex denominatoribus H, F,D, procreatus. Minutia
quoque,cuius numerator ex D,in K, gignitur, denominator autem

eft idem N,exD,in L,hoc eft,ex denominatoribus H,F:D,procrea-

b 8. buiss. tus: b equalis cft minutiz KL : ¢
< 17. fepti- P, 232. M, 104. K, 20, quod numgratores harum minu-
: : tiarum ad denominatores habeant
A; 1 C. 3 E 2 G, gproportionem eandem, quippe

8. z D, 4 F, 3 H’?cum D,nK,L, faciat numeros al-

ms.

terius huius minutie. Igitur cum
Q. 130, N, 60. Luus. 'minéuia MN, cuiusaumerator M,
conflatur ex numero, quem nume-
ratores C.E,G,gignunt, & exnumero,quem D,in K, procreat, @-
qualis fit perea,quainitio propof.20.oftenfa funt, {ummacolle-
& ex minutia,cuius numerator ¢ x numeratoribus C,E,G, produ-
citur,denominator autem N,ex denominatoribus H,F,D,procrea-
: tus,atque ex minutia,cuius numerator ex D,in K, gignitur, deao-
i minator vero cltidem N ; ®qualis erit etram eadem minutia MN,
‘ fumma colleftz ex minutia GH,& exminutia EF, minutiz GH;
. : & ex minutia CD, minutiz GH.Rurfus minutia AE,minytia CD,
d 14. by~ mioutiz EF, minutiz GH, 4 facitminutiam fimplicem, cuius
; numerator cx numerator:bus A,C,E,G, producitur, denominator
autem Q,exB,in N,procreatus,fiue ex denominatoribus H,F,D,B.
Mindtia quoq; cuius numerator ex B,in M,producitur,denomina-
¢ 8. buius, torauté cft idéQ, ex Byin N,procreatus, ezqualis et minutie MN;
f17. fo £ quod harum nunutiarum num. r;torcscandgm habeantad deno-
mtnatores proportionem : cum B.in M,N, faciat numeros alterius
huius minutiz. Minutia ergo PQ._cuius numerator P, conflatur
exnumero quem numeratores A.C,E,G, gignunt, & ex numero,
ué facit B,in M,cum 2qualis {it,cx ijs,qua initio prop.z 0.demo.
ftrata funt,flumma colle@tz ex minutia curus numeratorex nume-
ratoribus A,C,E,G,producitur,denominator autem eft Q_atque
ex minutia,cuius numerator ex B,in M, gignitur, denominator aueg
cft idem Q; zqualis quoque erit fumma colletz ex minutia GH,
* & cx minutta EFymioutiz GH,& ex minutiaCD:minutiz EF, i

nutize GH,& ex minutia AB, minutixCD, minutie EF,minutiz
GH,quod cft propofitum.Eademque de

pluribus eft ratio,

884

prims.

) 4
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DE PROPORTIONVM
o compofitione. ]

- EXPEDITIS ifs ,quaad fratorum numerorum denionftra-
tiones pertineat,reliquuum eft,vt compofitionem proportionum-~
explicemus : 1d quodad défin.1o.lib.s. & ad defin.s lib.s. & ad pro-
pof.23.lib.6.noshoc loco fatturos recepimus. In primis igitur,coms
pofitionem illam proportionum,de qua Euclides egit,defin. 1o, liby
5.& defin.s.ib.6.inijs propofitienibus, vbiduplicatatam,triplicas
‘tam,aut compofitam proportionem de magpitudinibus, velnu-
mevls demonttrat,non efle vero additionem proportionum, jtave
duplicata, vel triplicata proportio fit daplo, aut ttrplo maiorea
proportione,cuius illadicitur duplicata, triplicatiue : Itém vt pro-
portio ex pluribus proportionibus compofita fit vere totum quipe
piam,cutus partes fintproportienes,ex quibus componi dicitur, vt
plerumque interpretes Euclid.exiftimant,ex hec perfpicue confir-
mari poteft:quod pars cllervel £qualis,vel maior toto. Nacii hze
compofitio intelligendafit, fine maior quantitas cum minore, fiue
minorcum majore conferatur,ve ad def.10.1.5 oft&dimus,fi pofitis
his tribus terminis cdtinue proportionalibus,1.10.100.prepottio 1, -
ad 100:06 folii duplicata diceretur proportionis xad to.vt vult def,
yo.lib.s.fed vere effer duplomaior,ita vt coaceruara foret ex dua-
bus proportionibus t.ad 10/& r0,3d z00.zqualibus, vt Eucl, inter-
pretes putantsquis non videt partem effle maioremtoto, nimirum
proportionem 1.ad 10.qua vnapars eft, maioremeffe proportio-
ne 1.ad106fHicautem £. 4. 4. partem zqualem effetoti? Sic etiam,
fi,pofitis his tribus rerminis non contine proportionalibus,4. 2.

" g.proportio 4.ad8. verecoaccruarctur cxproportionibus 4.ad 2.’
& 2.ad 4.tanquam ex partibus,vtijdem auctores contendunt, effet
quoque pars maior quam torum, quod proportio dupla 4.ad 2.
maior {it propottionefubdupla 4 ad 8. Hic autem1o.5.1.2.5. pars’
totifoter qualis,proportio videlicet 10. ad 5. primi termini ad fe-
cundum, proportioni 10.ad 5. primi termini ad vitimum. 1d quod
cogumuromnino concedere,velint nolint,ex propof(.s. hib.g. Sint
chim duo numeri plani 24. & 48. Prioris T
Jatera fint12. & 2. Pofteriorisvero3. & 16, 24. 48.
Quoniam igitur Euclides ibidemonftrat, 12.3. FRTA
proportionem 24 ad 4 8.compofiramefleex- -
proportionibuSIatcrum,,hoc ¢lt,ex proportione 12,ad3.& ex pros
portionc z ad 16.crit pars componcens, ( i hec compofitio eftvera -
additio nimirfi proportio quadrupia 12,ad 3.maidrtoto, proportios
nie videl.fubdupldz 4.ad 4 8.Pariratione.fi proportio fubduplaz 4.
ad 48.veretotum cft,& cius partes cdpotentes proportio quadru=
plaiz.ad 3.& proportio fubo&tuplaz.ad 16.falterutra harfi ab illa
fubtrahatur, reliqua erit altera.  Igitur & mailts ex minote fubs
trahi poteft,aimirum proportio quadrupla.12.ad3. exproportione
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fubduplazs. ad4s. & fubtrala proportione fubodtupla 2. ad
16.¢x proportione fubduplaz4.ad 48. reliquacritproportio qua=~
drupla1z.ad 3.maior quam €3,a qua fa@acft fubtraltio. Quod fi
pofteriorisnumeriplani 48.laterafumantur 12.& 4. erit vna parti-
‘ um componentium nimirum propostio ze
24. 48. ad 4.xqualis toti preportioni videlicet24.
12.2. 2.4, ad48. Etfubtralaproportionez.ad 4. ex
,  proportionczqualiz4.ad 48.fupereflct ad-
hue proportio zqualitatis12. ad 12. quz maior eftquamtotum,
hoc eft,quam proportio 24,3d 43. Rurfus fequeretur, torumeon
‘augeri, etiam {1 ¢i infinirz partes adderentor. Pofitis cnim his qua.
UOT terminis 12,4. 2. 1. fiproportio12.ad 1. vere coaceruatur ex
proportionibus 1z.ad 4.& 4 ad 2.& 2,ad. 1. velue ex partibus, ita
vtha proportiones fimul fumptx proportioni 12.ad 1. fint zqua-
les: fi cum illis terminis continuentur adhuc alijtres termini hoc
modo 12.4.2.1.6.3. 1.componetur cadesn proportio 3z.ad 1.¢x,fex
proportionibus, quarum priorestres funt ezdem illx, exquibus
prius componcbatur. Tres ergo proportiones 1. ad6, & 6.ad3.
& 3.ad t.additx tribus-proportionibus 23.ad 4.& gad 2. & 2. ad z.
non augerttotum exillis coaceruatum. Hecautem omnia abfurda
funit,& coutra principia Mathematicosum, Huc accedit, quod fe-
cundum communem hominum fenfum dux praportienes triple
conflituant proportionem fextuplam, non autem noncuplam, vt
prdi&ti auftores voluat, quanquamnoncuplaproportio dicatus
triple duplicata,vtin hifce numeris apparet, 9.3.1. Nam'quis non
videat,fiagens aliquod it, vt 3,illud idem duplo potentius factum
effe vt s.nonautemvtg? Sic ctiam communisintelligcntia com- -
prehendit ex proportione tripla, & quintupla confici proportio-
acm o&uplam,proptereaquod duo mouentiave 3. & 5. moucant
fimul fampta, vt 8. non autcimcxillis conflitui proportionem 15.
ad 1.quamuis hac exillis per contindationem compofita effe dica-
turex defin, 5. lib.6.vtpaterin his numeris,15.5.1. His adde, mul-
torum agentium viresnon poflc dimidiari,co quod inter duos au-
merps, qui proportionem agentis ad patiens exprimunt, nullus
meds cadat proportionalis. Verbi gratia. Agens vt 6.n0npoffee
Ahabere agens duplo minus,quod inter 6.& 1. nullus medius pro-
portionalis cadat numerus : gquis autem non ﬂ:atimimclligat,
agensvt s:in dupla proportione minus dfc,quam agensvte?
LIQVET ergo huiufmodi compofitionem proportionumnon
effe additionem,fed proportionum continuationem, qua per mul-
tiplicationem denominatorum fit,vtad defin.s.lib.6.demonfiraui-
mus,vbi etiam expofuimus.cur extremorum proportio dicatur.ex
medijs proportionibus compofita,propterterminorum continua-
tionem,quemadmodum& ad dcﬁn.xo.lib.;.cxplicauimus,cbrpo—
ficis tribus,quatuor aut pluribus teemunis cantiaucproportionalis
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bus, extremorii proportio appelletur duplicata, tripliesta,sue qua.
druplicata, &¢. cius proportionis quam,primt duo termini habente.
Hzc autem planius percipientur ex, ijs quaiam de vera compofi.
tione proportionum diQuri fumus.

ITAQVE 6mnes operationes Arithmeticz in proportionibus,
nimirumadditio, fubtra®io, multiplicatio ac diuifio fien debent
per proportionum denominatores, vt recte docet Volumnius Ro-
dulphus in difputatione de proportione proportienum.Et quoni-
am denominatores proportionum funtfraltiones, fine minutiz,
vtlib. 5. docuimus, (cum denominatori cuiushbet proportionis
multiplicis,qui numerus integereft.fapponi poflit vnitas, vt cxeo
fist quafi minutia ab vnitate denominata )quarum qualibet 2qua-
lis eft fra&tioni, quam conftituunt duo quicunque numeri in ea
proportionc,cuiusilla frattio denominator eft,fi exanteccdente fi-
atnumerator, & exconfequentedenominator 3 manifefto colligi~
tur,operationes Arithmeticasin proportionum denominatores,fi-
uepernumeros carundem proportionum quofcunque, pofitis ta-
mien confequentibus terminis fub antecedentibus, inftar minutia-
rum,inflituantur,ve egregi¢ Cardanus pracipit 10 fua Arithmetica,
‘vtiam apparcbit.

PRIMVM enim fint in vnam fummam colligendz duz prepor-
tiones,tripla,& quintupla.Quoniam denominarores funt 3.& s.ex
quorum additione fit fumma 8. coaceruabitur oftupla propor-
tio exillis,qua fummaetiam colligicur, fi-
ue denominatores,fuppofitaprius vnita- 3 e 5 12 a0 49
te cuilibet illorum, inftar minutiarum 1 s 4 s
addantur,{iue numerir2. 4.% 40.8. inter
quos datx proportiones reperiuntur.per. 8 256
indeacfi effent fra®i numeri, pofitis ter- . 3 3z
minis confequentibus fub antecedenti-
bus,in vnam fumma colligantur.Priori enim modo colligitur pro-
portios, ade.pofteriori autem 256. ad 32, quarum veraqueoétu-
. pla eft. Sicetiam exproportione dupla
faperquadrupartiente feptimas, & fef- 18 VIRV
quialtera, quarum denominatares funt 7 2 21 4
23 &I quainternumeros s4.21. & 0.

4. Teperiuntur, fitproportio quadrupla $7 T 342
fefquidecima quarta,qualem habenttam 14 84
numeris7.14.quams342.84.Sed quando

per denominatores inftituitur operatiowcuocandi prius funt deno-
minatores advnicas fraétjones,vt hic fa@um eft. Nam 23 reuocavi-
musad*§ & 1£.ad 3. Quod in alijs ctiam operationibus intglligé-
dumeft. ‘

DEINDE fi ex propoitione oftuplafuberahatar proportio tri-
pla: 1(€ ex propostionc quadrupla fefquidecima quarta deducarur
‘ a3 pro-
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proportid fefquialtera ;reliqua fient proportiones quintupla S
dupla fuperquadrupartiens feptimas,vt hic petfpicuumett,

Sxi’ 36 4 12 l.s7 b 3 . 342 N:

1 3% 4 LY 8¢ -
$ 40 ‘ gz 864
I, 128, 3 28 336

TERTIOR multiplicanda fit proportio tripla per2.vel quod i-
dem cft per propertionem duplam: Item proportio feiquialtera
pes fupértripartientem. quintas; inftituenda erit operatio, vt hic

vides,producceurqueibi propoatio fextupla,hic autem duplafuper~

bipartiens quintas.

3—2 6.| z——10 320 | 3——3 24 | o—16 144
—1 1 | 4——5. 20 || 2—4 19 | 6--10 do

QVARTO vitimo fi propastio fextupla disidenda propona< .

tur per proportionem triplam : Irem proportio dupla fuperbipar
tiens quintas perproportionem fefquialteram: fi diuiforis termin,
‘Permutentur,ve in dinifione minutiarum docuimus;ita inﬁituctut
operatio.
. N
‘6——1 6 | 120—4 480 || 24—3 48 | 144—6. 864
—3 3| 20—12. ;40][ 1o—3. 30. | 60—o9. 540

VIDES ergo operationes Atithmeticas proportionum abope-
rationibus minutiarum nulla in re dilcrepare, nili quod in propor-
tioribus neceffe nan eft,interponerc lineolam inter numeratorem
& denominatorem,quemadmodum in minutijs. )

TIAMvero multiplicatiohcm propostionum i nobis prafcripti,.
quam au&ores additionem fallo ouncupant,cum preportionum
compofitione,de qua Euclides defin. 10.lib.5.& defin.s. lib.6. cgit.
conuenire,atqueadeo compofitionemillam Buclidis vere effe mula
tiplicationem non autem additionem, vtdiximus,hoc modode~
monftrabimus. Sint duzproportiones 4, ad B, & C, ad Da
fiuc zquales, fiueinzquales; ducaturque A, antecedensinante-

" cedentem C,& fiat E; ex confequente vero B, in confequentem D,
fiatF. Dico proportionem E, ad F,que cx illa multiplicatione pro-
ducieur, ¢ffc compafitam ex

A6 G2, -A,3 C.6 proportionibusduabus A,ad
B, 3 D, 4 B, 2, D,s. B.& C,adD;navtfipropor~
- tiones hx Aad B, & C,ad I,

E.72 E & E, 88. F,10. fucrint zquales,proportio Ex

G 24 - 1 Goaae  adF,dicatus alerutrias carg
. dupli-

- ‘
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duplieata,vtvule definjo.lib.s.fiautem fuerintinaquales,dicatur ex
illi§ compofita,ex fententia defin 5.lib. 6.Fiat enim G,cx B, in C.Et
quiaex A,B,in C,funt E.& G4 erit vt A,ad B, itaE,ad G. Rurfus g ,g fopti-
quiz-exB,in C,D,fiunt,G,& F,b erit ve C.ad D,ita G,ad F. Compo- :
nitur autem proportio E, adF, ex proportienibus E,ad G,& G,ad j t7fopti-
F.ex defin.Euclidis. Igitur eadem proportio E,ad F.componitur €x gy, ’
proportionibus A,ad B,& C,ad D, cum hz czdem fint, qua E,ad
G,& G, ad F. Quod ctiam patct ex demonftratione, quam ad ddfin.
s.lib. 6. exEutocio, & Vitellione attulimus. Cum enim compofi-
tio proportionum ab Euclide defctipta refpondeat multiplicationi
deneminitorum inter fe,vtibi demonftrauimus, noftra vero mul-
tiplicatioa multiplicatione denominatorumnon differat, liquido
conftatcompofitionem illam proportionum. effe multplicatio-
acm,quamtradidimus.  * :
EADEM ratione oftendemus, fubtra&ionem proportionum,
quamijdem auétores docent,non effe aliud,quam divifionem 2 ne-
bis explicatam,cffeque compofitioni illi Euclidis contrariam. Sit¢-
nim ex proportione A,ad B,detrahenda proportio C, ad D, vtiphi
volunt. Ex A, inD,fiatE,

& exB,in C.fiatF, quodi- A. 9. C, 3. A, 4 G 6,
demeft,acfi termini pro- B, 1.° D, 1, B,z D, 3
portionis C,ad D, permu- .

tentloca, & regula muld- E, p. F, 3. D, 8. F 12
plicationis adhibeatur, Di- G, 27. G, 24.

coproportionem E, adF, i .
quz cx diuifione preportionis A, ad B,per proportionem C,ad D,
producitur,vt docuimus,cfle cam,qua relinquitursfublata propor-
tioneC,ad D,ex proportione A,ad B:hoc eft, proportionem A, ad
B.compofitamcfle ex proportionibus C,ad D,& E,adF, iuxta de-
£in.Euclidis, Fiat enim G,ex A,in C.Quiaigitur ex A,B,in C, finne
G,F,¢ critvt A,ad B,itaG,ad F.Rurfus quia ex A, in C, D, fiumt G,E; ., Jeptimi
d erit vt C,ad Dyita G,ad E.Cum ergo proportio G,ad F.compofitaq |, Jope )
fit ex proportionibus G,ad E,& E.ad F,ve vult Euclides ; erit qffo- T
. que proportio A,ad B,(qua cadem cft,quz G,ad F. ) compofitaex '
@fdem proportionibus G,ad E.hac ¢ft,C,ad D;& E.ad Fsacproind®
fubdu&a proportioneC,ad D), exproportione A,ad B,reliquaerit
proportio E;ad Fiquemadmodum fiex proportione G,ad F,(pefi-
totermino E;medio) dematur peoportio G,ad E; reliqua eft pro-
" portio E, ad F.Sed quis nonvidet.hoc potius effe dinidi propostio-
nem A,ad B,per proportionem €,ad D, quam proportionem C, ad
D,ex proportione A,adB,fubtrahi, nemaijusex minore anferri di-
catur,vt in pofteriori exemplo accidit?Atqg; hac de preportionum
compofitione: qui pluradefiderar, legat cruditiffimum tra@awm
bac dere 2 Volumnio Rodulpho Sploletano conferiptum. ‘
FINIS ELEMENT! NONL .
“n 4 EVCLI-
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ELEMENTVM
DECIMUM
DEFINITIONES

A

CoMMENSVRABILES magnitudines dicuntur,
quas cadem menfurametitur,

ea,qua ad numeros fpe@ant, quantum fatis vifum
v <ltad res Geometricas intelligendas : Nunc in hoe
i decimo libro aggreditur ad difputationem lincarum

caufa numeroium trattationem ab co fufceptam

effefuperius diximus. Nam fine cognitioncharum linearum com-
plures magnitudines cum folide,tum planw, neque perfefte intelli-
i poffunt,neq; cum res ruleric,in opus atg; vium conferris propter-
“ea quod plerumq; Jatera carum incommenfurabilia funt:1d quod &
deplanisip(is acque folidis dici potelt; quippe cum 8 hxc incom-
menfurabilia fzpenumero cxiftane, vead finem huiuslib. demon-

ftrabimus.Quoniam vero hicliber multis obfirutuseft difficulta- .

tibus,ob lincarum,de quibus differit, obfeuritatem ; omnes neruos
induftriz mex in co contendam,vrex his,qua haGtenus ab Euclide
funt demoftrata,ita plan® reddatur,ac facilis, vt fine multo labore a
quouis, qui pracedentiii tamélibrorii dembfteationes reéte intelle-
xerit,poflit percipi.Neqs enim in corii poffii fententid ire, qui putie
adciusintelhgeotra effe neceffariaed part€ Arithmetices,qua de ra-
dicibus numerori,ti ratjonalibus qui irrationalibus, vt vocit fere
monéinflituit: Imo contra perfuask mihi prorfus habeo,cognitio-

| BSOLVIT Euclides in antecedentibus tribus libeis

—————— -

né perfe@am illius partis Arichmetices pendereex hoc 1o lib.tantit
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abeft.ut exiftimem, tratacionem illam radicum requiri,ut facilius
Bic liberiatelligatur. Non negarim tamen,eum ,qui rationem radi~’
cum stque calculumt tenuerit , majore cum voluptate hunclibrunt
percepturum,quam qui illarum omnino fit ignarus,propterca quod
ille demontirationes ad ufum poteft revoeare, hie vero nullo modo,
Hic enim de caufa & nos priora decétheoremasa fecundi lib. nu-
meris accommodavimus, ut oble@ationem animi majorem exco
ftudiofus caperet, ac fru@um; nonautem ut ea, que inillo des
monftrantur,facilius arbicraremurintelligi pofic cx numeris. Cur
ergo (dicetaliquis) utineo libro, non perinde etiam in hocexem«
pla numerorum, quibus Algebra utitur,ufurpatti, ut ca res & ma-
jorivoluptati effet, & commodolegentibus ? In promptu caufa ¢ft,
quare id omittendum putavimus. Cum enim perpaucifint hoc tem-

re, quibus celeberrima illa Algebraars fit cognita, videbantur
numeri illi,fi adhiberentur, tencbras potius effufuri,quam lucis ali~
quid majoris daturi, & perfpicuitatis ; quippeitaingeniatudiofo-
rum proadjumento, ac luce,quam his noftris commentariis affer-
relaboramus, plus caperent incommodi,minusq; demonftrationes
ipfasperciperent ¢ Idquod in lib. 2. accidere non potuit, cum ad-
ditionem oumerorumintegrorum, ac multiplicationem, juz fola
neceffariz ibi fuerunt, nemo fere fit,qui ignoret. Hue accedit,qued
quiin Algebra funt verfari, facili negotio demonftrationes hujus
lib, ad numeros accommodare poffunt per feipfos,  quando vo-
Junt, prafertim cum jam hocipfum non multo ante 3 Michacle Sti/
felio nobili Arithmeticoin 2. Iib. operis, quod de Arithmetica in-
tegrainfcripfit, diligenter effetum fit, Saccurate.

17 a Qus, utad inflitutum redeamus, inchoans rem pfam Eu-
clides,more fuo,ab explicationibus vocabulorum,quibus utendum
erit : declarat primo loco,quanam magn.‘tudincs dicanturcommeé-
furabiles, dehnicnscas cfle, quaseadem menfura A ——r—ie
metitur. Ve duz maguitudines A, B,quas cadem e e )
menfura, C,metitur, (metiturenim C, iplam &4,
quater repetita, &ter fumptaipfam B, ) dicuntur commenfurabi-
les. Eodem modo cemmenfurabiles funt, linéa 20. palmorum &
linea 53. palmorum: quiacaslineas tam unius palmi.quam dimz-
diati palmi, quam tertize partis unius palmi, &c. metitar, Similiter
commenfurabiles dicuntur fuperficies, quas una, & cadem fuperfi-
cies metitar; Item corpora, folidave commenfurabilia, que mes
tituridem corpus, feu folidum, :

1L .
INCOMMENSURABILES autem, quarum nullam
communem menfuram contingit reperiri.
T a 1 E s magaitudines funt,diameter quadrati cuiufuis, & la-
tus cjusdem quoniamntillam habent menfuram communé,ut pro-
* LI pofitio
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_ pofitioneultima hujus lib. demonftrabiturabEuclide. Suntetiam

plurima aliz liccz incommenfurabiles, quibus fcilicer menfirra
aliqua communis dari aullo modo potet, quarum multas hoe lib.

" Geomctra explicat, docetq;, quanam ratione inveniri poffint. Rur-

fus, fuperficics dicentur incommenfurabiles, & folidaincommen-

- furabilia, qua nullam admitrunt menfuram communem.

: L

R s cT £ linez potentiacommenfurabiles funt,cum
quadrata carum idem fpatium meétitur.

L1~ B A RO M reGarum quedam commenfurabiles funtlon-
gitudine, quas nimirum alia linea, tanquam menfura communis
metitur; cujusmodi funtille, quas in expofitione defin. 1.com-
menfurabiles fimpliceter diximus: queedam vero longitudine in-

. commenfurabiles, quasfcilicet nulla linea, tanquam menfura ¢5-

smunis, meticur. Rurfus linearum, que furit incommenfurabiles
longitudine, aliz funt cjusmodi, ut earum-quadrata fint commen-
furabilia ; aliz veroita fehabent, ot & quadratacarumincommen-
furabilia fint. Line2 ergo illz longitudine incommenfurabiles,
quarum quadrata funt commenfurabilia, appellantur hic ab Eu-
clide potentia commenfurabiles; quiavidelicet fecundum earum
potentias, hoc cft fecundum earum quadraca (eft enim, uead pro-
poC 47.lib. 1, diximus, potentia cujusq; linex quadratum ab eca
defcriptum ) commenfurabiles funt, licet ipfa fecundum longitu-
dinem fint prorfus incommenf{urabiles. )

QY o p fiquisroget,cur Euclides definierit {corfii lineas potétia

" cdmenfurabiles néd autécdméfurabileslongitudine, refpddendit eft,

lincas)dgitudine comenfurabiles fatisfuperq; effe explicatas in de-
finitinene commenfurabilium magnitudini, cii hujusmadilineas
-una communis menfura metiatur, ut diftum eft: At vero quos
niam lineas potentia commenfurabiles nulla communis menfura
mectiri poteft , fed tantummodo carum quadrata idem fpatium
metitur, ideo neceflarium omnino fuit, ut cx propria definitione
explicarentur, - o \ '

Iv.

 INCOMMENSURABILESautem, cum quadratis
carum nullum fpatium , qued fit communis eorum men-
fara , contingit reperiri.

L1~ E as reliquas longitudine incommenfurabiles , quarom
etiam quadrata incomnyenfurabilia faot, vocat incommenfusabi-
lespotentia, '

Ha B ENT autem linea commenfurabiles tam longitudine
quampoteatia, hanc quafi convenicntiam inter fe, &connexioné,

mlh
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ut linex longitudine commenfurabiles , fint etiam commenfura-

biles potentia, itaut nullglinez dari poffint commenfurabiles 16

gitudine, quincarum quadrata commenfurabilia quog; fint,quo~
- miam quadratum cx communi carum menfura defcriptum metitue
tanquam menfura communisearum quadrata, utinfubje&afigu-

raapparets ficutenim re&a AB, metiturre- H
¢tas CD. EF. itaquoq; quadratii AG, qua- G
drata CH, EI, metitur:Non auté, utomnes o

lincz potentiacémenfurabiles,fintetiics- E = FC DAB
méfurabiles longitudine;multz enim linez (it potétiacsmenfura.
biles,hoc cft, quadrata habét cdmenfurabilia,qua tame 16gitudine
omnino incammenfurabiles funt , utin hoc libro demon(trabitus.
Rurfusioterlincas incommenfurabiles tam longitudine quam po-
tentia, hujusmodi colligatio seperitur, ut omnues linex potentia
incommenfurabiles; fint etiam incommenfurabiles longitudine;
Nonautem contra, ut omneslinealongitudine incommenfurabi.
les, fint quoque incommenfurabiles potentia, cumd mult lince
r¢periantur longitudime inter fe incomminfurabiles, cum tamen
potentia, hoceft, fecundum earum quadrata commenfurabiles
exiftant, Quaquidem omnia perfpicua erunt ¢x coroll, propof’g,
- hujushibri. . '
) V.

His pofitis, oftenditur cuicung; re@z propofitz re-
&aslineasmultitudine infinitas & commenfurabiles ef-
fe, & incommenfarabiles: alias quidem langitudine,&
potentiagalias vero potentia folum.Vocetur autem pro-
pofitarettalinea, Rationalis.

S 1 proponaturaliqua ie&alinea notz magnitudinis erunt omnis
um aliarum, quz cum ipfa comparantur, quedamillicommenfu.
rabiles longitudine ac potentia, quazdam vero potentiatantum,
Item quaedamilliincommenturabileslongitydine tantum,quzdam
vero longitudine, & potenti,aut hoc decimo libro demonftrabitug
variisinlocis, Non enim vult Euclides ex di&is oftendi,feu colligi,
(quanquam cjus verba hoc fonare videantur ) hece itafe haberes
fed folumindicat nobis , &innwit quodam ‘modo, lincarum quas-
dam dici pofle propofita ré&tz linex commenfurabiles longitu-
dine, & potentia, quasdam autem potentia rantum, &c¢. Quod
quidem ex ditis nullé modo fequitur , fed demonttrabiturin fe-
quentibus, ut diximus. , .

L1 n 5 4 autéillapropofita;ratione cuj*ali¢ cdmenfurabiles funt,
velincomenfurabiles,dicieur Gracis gy ; Latinis vero Rationalis;
" quonid ca pomutur fempercerta, & nota,alix vero.cumilla comparas
tz nd fempernotx fum.quiiii_s ﬁngul’.e feorsiifumpee exiftdt cercay
quog;, ac notg:¢il qug'ibetin quotciiq; partes gquales poflit dmii{
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E 1huic commenfurabiles fivelongitudine & poten-
tia, five potentia tantum, Rationales.

D o ¢ '8 r lineasalias illi, quae Rationalis dicitur, commenfis-
rabiles quomodocunq; appellari quoque Rationales, non quidem
ex pofitione,ut illa,fed quiacumilla comparats reperiunturei c3-
menfurabiles vel longitudine & potentia, vel potentiatantum.

IT AQuE ex fententia Euclidis, radix quadrata hujus numeri
20, vel1000. &c. Seuquod idem cft, linea reéta, cujus quadracum
eft 20, vel 1000, &e¢. dicitur Rationalis; cum potentia fit com-
menfurabilis lincz Rationali; (‘cft enimy tam numerus 20. quam
1000. commenfurabilis numero cuilibet quadrato, ut16.100.&e.)
quamvislongitudine, fit cidem incommenfurabilis. Decipiuntur.
ergo Arithmeticinon pauci, quiidcitco eam Irrationalem vocant ,
quod numero non poffitexprimi. .

VIL
Hurc vero incommenfurabiles, Irrationalés vo-

centur,

u o N 1 A M antecedenti defin, Euclides lineasillas, quz lon-
gitudine & potentia, vel qua potentiatantii funt eommenfurabi-
les propofita re@x Rationali, appellavit Rationales; liquido con-
ftat, cum hic cas dizerc Irrationales, quas propofitzreétz Rationali
incommenfurabiles funt utréque modo , longitudine videlicet 8¢
poteotis, non autem longitudinetantum. Exquibus etiam nyani-
feftum cft, radicem quadratam hujusnumeri 20. vel10e0, &c. feu
(quodidem cft ) lineam , cujus quadratum eft 20, vel1000.&¢. nG
pofleappellari Irrationalem,cum nd fit longitudine & potentia, fed
Jongitudine tantum Rationalilinex propofite incommenfurabilis.

VIIIL
E 1 quadratum, quod 3 propefitare@a fit, dicatur
Rationale.

QuEMADMoDUN linea illa, qua certa ponitur ac nota®
Racionalisdicitur: Ita quoq; quadratum abea defcriptum Ratio-
.palevocatur, quia & ipfum certum ¢ft, acnotum, comparatio-
nequeillius aliz fupetficies, commenfurabiles ,incommenfurabis
lefue dicuntur. '

IX..

t ET huiccommenfurabilia quidem Rationalia,

Ow w s planx fuperficies quadrato Rationalis linez propo-
fitz commenturabiles , Rationales dicuntur; non quidem ¢x pofi-

sionc, utillud, fed quia cum eo collat reperiuaturci vel com-
' menfu.
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anenfurabiles , vel ineommenfurabiles $ quemadmodum etiam

linex , que Rationali linez quomodocunque commenfurabiles
Aunt, Rationales appellantur. .

QVONIA M vero linc potentes i fa fpatia commenfurabi-
lia, quadrato Rationalis linex propofit, funt faltem potentia
commenfurabiles lincz Rationali, ¢x 3. defin. pegfpicuum eft,
;plasquoque appellarijuxta defin. 6, Rationales,

X

Huic vero incommenfurabilia , Irrationalia dican-
tur.

N O Naliter fuperficies plan quadrato a Rationali linea deferi-
pto incommenfurabiles, Irrationales vocantur, aclinee, qua Ra-
tionali propofitz prorfus incommenfurabiles funt . Irrationales

funtditz.
! XL :

E 1 reQ2, quzipfa peflunt,Irrationales: fiquidem ea
quadrata funt, ipfa latera; fiveroalia quzpiam re@ili-
nea,reCtz , quee fpatiis incommenfurabilibus zqualia
quadrata defcribunt. : .

VOCAT lineas, quz poffuntfpatiaquadrato Rationalislincz
incommenfurabilia, Irrationales: quemadmodunr & ipfa fpatia
dixit Irrationalia: Itaur fi incommenfurabilia {patia fucrint qui-
dem quadrata, latera ipforum-dicantur krationalia : fivero non
fucrint quadrata, fed aliz quzcunque figur reQilinea, appellen.
tur re&tz, qu defcribunt quadrata xqualiaillis fpatiis incommene
furabilibus , Irrationales.

COLLIGIT VR autem, lineas potentes fpatia incommen-
furabiliaquadrato Rationalis linex, dici debere Irrationales, ex 7.
defin. quemadmodum fupra ex 6. defin. collegimus, lineas, que
poflunt fpata incommenfurabilia cidem quadrato Rationalis Li-
nex, appellari debere Rationales.  Nam linex, qua poffunt illa
fpatiaincommenfurabilia , funt potentiaincommenfurabiles linces
Rationali, ex 4. defin. Ctim ergo omaesdinex potentia incom-
menfurabiles, fintquoque incommenfurabiles longitudince ,utad
dcfin. 4. diximus , demonttrabiturquein coroll. propof. 9. mani-
feflum eft, ex 7. defin. lin@sillas , que poffunt fpatiaincommene
furabilia quadrato Rationalis linca dici Irrationales.

PRATEREVNDYV M quoque non cft, Euclidem & 'vete.
res Geometras hasvoces: longitwdine ¢ potentia , atque potentia
C:mm: apponere fere femper vocibus iftis s commenfurabiles ac

-

ommenfurabiles: Vixautem, & ravifime his ;: Rationales, ¢b |

Irrationales:Re&k¢ cnim dicuntuclinea commenfurabiles longicu-
‘. , dine
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dinc & porentia,vel potentiatantum: Itemincomimenfurabiles lons
gitudine & potentia, vel longituginetantum: Minus vero ré@é
Rationales longitudine & potentia, vel potentia tantum, aut Irras
tionaleslongitudine & potentia, el longitudine rantum.  Quod
quidem, quoniam Campanusnonanimadvettit,occafionem mul«
t5s preebuit, ug vatic, & obfcure in hoc1o. lib, delineis comnien=

furabilibus, incommenfurabilibusque , hee non Rationalibys, Irra-

tionalibusq;, fint Jocuti,
CZZETERVM his dcfinitionibusadjungemus poftubatunt unum,

& nonnulla pronunciata,quorum ufuss ia hoc lib1o reperitur.

"POSTVLATVM, SIVE PETITIO.

‘PosTULETUR, quamlibet magnitudinem tovies
poffe multiplicari , donec quamlibet magnitudinem e-
jusdem gencriscxcedat, |

PROPOSITIS enim duabus magnitudinibus ejusdem generis
inzqualibus, cam majorinfinita non fit ; thinor vero infinite poflic
augeri, perfpicuum cft , minorem tovies pefle multiplicari, done¢
fuperet majorem, conftachoc etiam ex iis, quee in defin. s:lib. s,
fcripfimus. Ibiehim cas magnitudines diximus tum demum cen-
feri cjusdem generis, cum alterutra ita poteft multiplicari, uralee-
ramexcedar Atque ex hujus conditionis defeu angulum reéili-
. neum,& angulum contingentiz,diverfi cfle generis, docuimus,

AXIOMATASIVEPRONVN-
’ Cimg

1

L :
M4 6 N 1TuD 0 quotcunque magnitudines meti¢ns,
compofitam quoque ex iplis metitur,
S IL ‘
MAGNITuDO quamcundue magnitudinem metis
ens,metitur quoque omnemmagnitudinem, quam illa2 .
metitur. _ ,
. . IIL _
M A G N 1 TuD 0 metiens totags magnitudinem, & ab-

Jatam , metitur & reliquam.
HAC axiomata,utad dumeros pertinent,oftenfa funt a2 nobisin
nitimis tribus pronunciatis lib, 7. Quare com fitcadem ratio ini
magnitudinibus, non eft,quod fruftta corum démonttrationes hij‘
. repetamus,preefertim quod ad verbum huc poflint transferri, mu
tata folum voce,, numeri, in vocem, magnitudinis, -

CETE-

Ar e M cax e ke ae o4 o .

N

=
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CATERVM quia hoc in libro difcedendum nobis fuit 3 nus
mcro, quem Theon in propofitionibus Euclidis fequitur, ut ad
propof. 1s. dicemus, quemadmodum & in omnibus feriem Cam-
paninegleximus , utdocuimus ad initium primi libri : curavimus
utduplexnumerus in margine & regione propofitionumapponere-
tur, querum fuperior ordinem Theonis, inferior autem Campani
kriem demonttraret, Quod fi anus tantum numerus reperiaturin
margine,nullam tynceffeinter Theonem, & Campanum difcre-
pantiam, ineclligas , quod ad numerum propofitionum attinet,

THEOR. 1. PROPOS. 1.

Dua Bus magnitudinibus inzqualibus propofi-
tis, i 4 maiore aufératur maius quam dimidium; & ab
€0, quod reliquam eft, ‘rurfus detrahatur maius quam
dimidiam; & ho¢ femper fiat: Relinquetur tandem
quzdam magnitudo , quaminor erit propofita minore
emagniwdine:

. Propostt & fint dus magnitndines inaguales AB, ¢
C,quarums AB, [it maior. Dicofi 22 A B, auferatur maisi quam
diwidinm; o abeo quod veligyumeft, rurfummaius guam di-
midinm 5 atguehocfemperfiat: relinguitandem magnitudinerms
guandam ,qus minor fit quam C. Multiplicetur enim C, totits
donec magnisudo fala DE, manior fit quam A B, itant DE, fis
mnltiplex ipfius C, proxime maior guam A B. Divifn autem DE,
¥npartes DF, FG> GE.ipf C,aquales, H 1
detrabaturex ABmaivs gunm dimi- Ak —t—iB
dium A H,Cpexreliqun HEB , mains CI—F;LL'E
guam dimidium HI, atg, boc femper’™ B ¥
Bat,donec partes ipfius AB,multitudine equales fint parsibus ipfivis
DE.Ssnt ergojampartes AH; HI,IB, toz, quot funt ipfa DF, FG,
GE. Quinigitur DE, maior off quam AB; As ex DE, ablatum eft
DZF, msnss quam dimidium,vel certe dimidium, fi DB, ipfins fit
dsplex ;0 AB, veromaisus quam dimidium AH: Erit reliquum
FF,relsquo HB, maiss. (Cum enim DE,maior fiz quam AB; fi ex
DE,dimidium anferresur,nec non ¢ ex AB, dimsdism, effet qo- "
guereliqunm ex DE,maius reliquo ex AB.Si erge ex DE,auferdsur
minus quamdimidinm,velcerte dimidium, ¢ ex AB, maisvs quam
dimidinm ; e¥jzreliguum ex D E, maiss religuo ex A B.) Rurfus
gaueniam FE. maior eff guam BB, anferthrguesx FE; dimidium
FG, velcerss minws guam dimidium , fi FE, maior fit quam- du
Plex ipfius C; atex HB, maius quam dimidinm H1: eris codem
modo veligdum G E, mains religuo 1 B: argme ita procedends
oftsndemus sandem pofirsmam parsem ,ipfime D E, gualis bic ot

@E, ma-
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GE,majorem effe pofirema partsisfims AB,qualishiseff IB, Cum
ergo GE, pofivems parsipfiss D E, aqunlis }t ipf C5 erit guoque
C,major quamIB,pyfiremupars ipfsus AB. Relita igisur eff IB,

" smagnitude,qua minoreft magnitudine C. G)uare duabsu magni-

sndinibusinaqualibmspropefitia, i & maiori auferatur maius , e,

8od eras demonfirandum. ) ,
: . H 1 10 & mdemonfivabitnr, fiex A B,
Ay At B Auferatnr dimidium A H, ¢ exreli.

g!'__"’F GQ g %0 HB rurfum dimiding HI, ¢oc.
bt ¢ A" Nam eadem ratione evie religum
FE, majus veliguo H B,necnon ¢ religunm G E, mainsreliquo
IB; cum ex majori DE, abiatwm fit D B, minse guam dimidism,

el certedimidium , 5 ex minori A B, dimidinm A H , ¢pe.
- ALt TER.Falaconfiruidions, us pris,fumatnr KL ,ita mul-
tiplex ipfius 1B, wt eff nultiphex: D E,ipfine C® Divifaergo KL ,in
portes KM , MN ,NL, ipfi IB,aquales, erunt tot partes in K L,
quot in DE, Quoniam vero AH.major eff quam HB , welcerte
illiaqualis fit, [§ ablatum fit dimidium ex AB ; ¢ H B, masor ei%,
quam IB; evit quoqrie A H,major quam 1B ,hoceff, quam K M.
Rurfus quia Hi, major eft guam IB, velcerte illi aquals ; off msi-
2em IB,ipfi MN, aqualis : erit quoque HI, maior quam MN ,vel
lli aqualis satque adeotoras Al, maior.quamsota KN. Addicis
) H'1l1 B 6180 aqunlibuc IB, NL, ervit tota
AB,major qguamtota KL: Eff an-

A .
A L tem DE, majoradbsuc, quam A B.
g“ 3 %I E Multo srge major erit DE, quam

KL. Suarecumfir ut DE,4dC,
» .« . itaKL,ad1B; (fumpta enim fuit
KL ipfons 1B.sam multiplex , qguam multiplex ¢f} DE,ipfineC,)a
orit gwogne C, major quam 18. Acproinds yelia off, 1B, miner
guamC. Qued erat demonfiranism,
SCHOLIVM .-

- LV CE clarius ex demonftrationc hujus Theorematis apparet,
duas quantitatesinzquales propofitas debere effc tales, ut minor
multiplicata, randem majorem poffic (uperage. 1d quod ad pro-
Eoﬂ 16, libr. 3. monuimus, cum deangulo contaétus contralaco-

ufh Pclecariwm ageremus, .

"' THEOR. 2. PROPOS. .

St duabus magnitudinibus inzqualibus propofitis,
detrahatur {emper minor de majore, akerna quadam
detraitione, & reliqua minime przcedentemmetiatur;
Incommenfurabileg erunt ipfz magaitudines.

' ' Pva-
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. DVABYS inaqualibns magnitudic G

wibss propofitis A B, CD, ynarwm mi. Ar———t—==}

wor A B, detrahatur ex majors CD, € '———IH—-—n '
Crreligunbujne ex A B, fic dein- E o :

cops, alterna quadam desraltione auferatnr fempey minor de ma- -

Jore, s nunquam religua mesiatur pracedensem.  Dico magni-

tudines AB, CD,incommenfurdbiles sffe. Sienim won funt incom-
-menfurabiles, mesistur ens alignamenfursacommunie.  Metintur
ens,fifieriposaft, thagnitudo E, qua vel agualis e¥itipfi AB, vel mi- \
nor. Detraltaant FAB, ex G D, gquotiss poreft ,velinguat FD, fa
minorem ita e AB, ipfam CF, metiatur. Rurfue dstrada, FD, ex
. AB, relinguat [s minorem GB, ita ut F D, mgtiaturipfam AG;
&tque hoc femper fias. a Relinquetwr ergosandem axC D,vel AB, A 1. des,
magnitnudo quadam minor quam E. (Quoniamcim AB,ablaca
ex CD, relinguat D, e minorem , erit G F.nblata major, quim
dimidiaipfius CD ; aliis fi effes dimidia , wel minor quam dimi=
diapoffet adbuc A B, desrahi ex’CD . Eodem modo srit AG, ablats
ox AB, major yuk dimidinipfiue AB: Etfic deinceps femper fiet,
Quare sism [omper auferarur majus ,quim dimidium ,brelingse- b 1. des,’
shr tandémagnitudo quadd minor quam E.) Sitergojamrelila
GB, minor quAm E. Quoniam igitur E, metitur AB, ¢ A B, me-

titur CF; < metietur quoq, E,ipfam CF: Metitur autem E, ¢ € 2. proe
votam C D. dlIgitur E,relignam quogue FD ,metistur. At FD , nsn,
matitur AG; ¢ guare (hE,ipfam A G, metietur. Metitur autem d 3. pro=
E, Grtotam AB: fergo E, religuam etiam G B, metietur ,major nun,
wminorem. Suodeftabfurdum. Nonergo AB,C D, magnitudines ¢ 2. pro=
alsguamagnitudometietsr. Quare incommenfurabiles funs. Si nun.
sgissir dnabus magnitndinibus inagqualibus propofitis, ¢re’ Quodt 3. pree
wras oftendendnm. ' nun.

. SCHOLIVM,
HOC Theorema convertemus ad hunc mpdum.

SI duabus magnitudinibus incommenfurabilibus
propofitis, detrahatur femper minor demaiore, alterna
quadam detra&tione: Nunquam reliqua przcedentem
. metietur,

S IN T incommenfurabiles magnitudines A B, CD, detraha-
turque minor AB, ex CD, & reliqua fit ED, ftem K D,¢x-A B, au. !
feratur, relinquaturque F B, & fic deinceps.  Dico in hacalterna
desraftioneniiquam reliquam me-
tiri przcedentem. Sienim fieri po- ——
teft metiatur FB, precedentem £, Co b >) .

uoniam igitur E B, metitur ED, -t A D
& & D, metitur AF; gmetictur quogue FB, ipfam AF; Metitur g 3. pro-
’ Q autem

’




a1 pro-
nun.
b 2. pro-
nun.
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autem & {eipfam. & IgiturFB, & totam A B, mctietur: Metitue

F autem AB,ipfamCE. & Igitursc
A Py g FB,ipfam CE, metietur. Ponitur
C. B _p Jurem & FB , metiriipfam ED;

¢ Igitur & FB,totam CD, metic-
tur.Oftenfa eft autem & FB, ipfam AB, axetiri. Quare FB, utramq; -
AB, ED, metitur, quod eft abfurdum, ponuatur enim AB,CD,
incommenfurabiles. Nunquam crgo magnitude aliqua reliqua
prcedentem magnitudinem metitur. Quod eft propofitum.

SIMILITER & hocdemonttrabimus. ;

$1 duabus magnitudinibus commenfurabilibus pro~-
pofitis , detrahatur femper miner de majore, alterna
quadam detratione: Metietur quedamreliquaprace-

dentem. - - _ .

N AMfinunquam reliqua metiretur przcedentem, effent pro-
pofitz maghitudines incommenfurabiles , ut demonftravit hoc
theoremate Euclides. Quodeft abfurdum, ponuntur cnim com-
menfurabiles. _ , )
 ITAQUVE facilt ex his dignofcemus,an duz quzcunque magni-
tudines propofitx fint commenfurabiles,ncc ne.Nam detraéta feme
per minore de majore, alterni quadam detraQtione,fi teliquaqua-
piam metiatur prcedentem ; erunt magnitudines propofita com~
menfurabiles,cum lla cadem reliqua metiatur utramq; magnitudi-

. nempropofitam, ut conftat ex demonftrationeprimi theorematis

hujus fcholij. Ex-coenim quodreliqua magnitudo F B, metiri di-
ccbaturpracedentem ED, oftenfum eft, candem reliquam FB,me-
tiri utramq; magnitudineny AB,CD. Si verd nunquam reliqua
magnitudo przcederitem metiatur, propofitz magnitudines in-
commenfurabiles erunt, ut-Euchdes hocloco demonftravit,
PROBL. 1. PROPOS. ;.

D V ABYV S magnitudinibus commenfurabilibus da~
tis,maximam earum communem menfuram invenire.

D AT.E dus magnitudines commenfurabiles fint AB, CD,
gRAarum oporteat maximam menfuram i venire. Quoniam AB,
CD, commenfurabiles funt ,fir ut fiminor A B, ex majore CD,

F B™ detracta , quoties poseit , velingsae
Y ED; > ED,Aetrallaex A B, quoties
CM persf, velinguas FB, ¢ bocfemper
G ] D fiar alterna quadam detraions,
sandem reliqua quepiam magnitudo pracedentem metiatnr, per
2. theor.pracedentisfcholii. Metintnr jam F B, reliqua pracedens
tem'ED. Dico FB, cffemaximam menfuram communem magni-
tudinem AB,C D. Quodenim wiramgwe motiatwr, its ofiende-
. . . P . ' N



LIBER X 2t

. Quoniam FB, metitur ED; S ED,mefur AF; 2 me. 33. o=
Sietr gwoq, FB, ipfam A F: At mesisuy FB, & feipfam. b [gitur n4n.
FB, totam AB ,metistwr ; ¢ #ig aded C» ipfam CE, quam A B, b 1. pro~
metitni, CRmergo ¢ ipfam E D, metiasur; Q4 metietnr guog "4
FB, toram CD, Meritur ergo BB, utrique AB, CD. Quare nirineg © 3 pro~
AB, CD,communis menfura eft F B. nun.,

S ¥ O D antem FB, [it maxima sArim communic mepfura ,ita d 7. pre.
probabimus.Si non sff maxima, evit aliqua aliscommunis earny P
menfura, majorqudm FB. Sit ergo , fifieripoteft, G, illarnm com.
munis menfura ,major guam F B, Quiaigitur G, metitur ntram

AB, CD; metitur autem ¢ A B,ipfam CGE, ¢ mcn'cmrguoq,“ €z, proa

G,ipfamCE: Atmstitur quog totam CB , £ Igitur G, religuam "W,
qHog, ED,metivewr:  Metitur anssm ED, ipfam A F. g Ergo G, £3: pro.
spfams A F, metivinr. Quars cism G,t0tam stiam AB, mesintuy , P41
metiesur qmog, eadem G reliquam FB , maiorminorem. b Quod 82 pro-
eftabfurdum. Non ergo masor magnitudo, qudm FB, communis "4n.
, mm/{m effipfarum AB. CD. @uare FB. maximaearumcom. hs. pre-
munis menfura eff. nu»,

8 VO Dfiminermagnitudo AB. me- A F—Ip
sinshir majorems CD, ita mt desractaen €y gD
C D nibilrelinguat; evicipfa AB, am-
barum mazima menfura tommunis : cim O [tipfam mesiatur,
Dunbus srg0 magnistudinibus comn.enfurabilibms dntis : cvr. Quod

faciendum erat. .
COROLLARIVM,

EX hocmanifeftum eft, qubd magnitudo metiens duas magnitadi-
nes,metitur & maximam earum menfuram communem. .

EL1E€1TVR hocexcaparte demonftrationis,quaoftenfumeft F 3,

, efle maximam men{uram communem ipfarnm AB, C D. Demonitragnm
énim ¢l ibi magnirudinem G, fi metiaturmagnitndines AB, CD , metiri
quoq; maximam menfuram FB. Eademg; eft ratio de cateris.

: SCHOLIVM.

EXhis, qua ditafunt,nonerit difficile zonfiderare, an quotlis
bet magnitudines opoﬁrz {int commenfurabiles, iec ne, Sint ¢.
nim tres magnitedines A,B.C. Primum experior per
ca, quzad propof. 2 hujuslib. docuimus,anduz A, B poeee
& B. cdmenfurabiles (int, annon. Quafifuerintin- € 4
commanfugabiles , perfpicuum cft,omnestres A. B. C. effe incom-
menfurabiles, quod nullam habere poffint communem menfyram,
propter ircommenfusabiles magpitudines A. & B.

c S1 vero A, & B, fuerint commenfurabiles, g-—-f-_.

it carum maximacommunis menfura inven-

ta D; qua {i mediatur quoq; magnitudinem C -

C, manifeftumeft, tres magnitpdines A, B,

C, commenfurabiles effe, cim habeant communem menfuri D.

° 2 QVOD
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QVOD£ D, maximamenfuramagnitudinum A, & B, non me-
tiatur C; cruntC, & D, vel commenturabiles, velnon. Sifuntine
commeafyrabiles, erunt quoque omncs tres A, B, C, incommen-
: ottty furabiles, Sienimcredanturefle commen~

bt furabiles, meticeur carum maxima come
g —— munis menfura ipam D, maximam men- -
furam magnitudinum A , & B, percoroll.
hujus prepof.Cumergo cadem illa menfura metiaturquog; C,
06 erunt C,& D,incommenfurabiles. Quod eft contrahypothefin,
$1vero C, & D, funt commenfurabiless

A pmpprrg——g
B+t 1y quog; tres A, B, C, commenfurabi-
g et Ei =4 1es 4 Inventagenitm E, maxima menfurai-

: - pfarumC, ;&lb; cim E, metiatur D; & D,
ipfas A,&B; b mctietur quoqucE »iplas A, & B. Quarccumea-
dem E, mesiatur quoque C ; meetictus' E, tres magnitudines A, 8. c;
Acpropterea commenfurabiles funt. Quod eft propofitum,

SIMILIT ER explorabimus, an plures datz magnitudines,
uamtres, fintcommenfurabiles, necne.Nam fi data fint quatuor,
experiemurid primum intribus; i quinque,in quatuor, &¢. Reli-
quaautem perficiemus, ut de tribus magnitudinibus ¢ft didum,

PROBL. 2. PROPOS. 4.
TRIBVS magnitudinibus commenfurabilibus
datis, maximam carum menfuram communeminvenire.

 SINT data tres magnitudines commenfurabiles A, B, C, qua.
YU maximam menfuram invenire oporieas. ¢ Sit D, maxima
menfuraipfarum A, B,inventa, Siergo D smetiatur quoque C,
A bttty perfpicuum efy, D, maximam effe menfi-

Blbdmet D el ram omnium trism A, B,C- Nam f§ ma.
Cpermr—t B s § Frmtjormagnstudo quim D.mesividicasnr ma-
guitudines A, B, C; mesictur eadem , per coroll. propof. 3. bujsue
lib. maximam menfuram ipfaram A, B,nempeipfam D, major ma-
gritudo minorem quod fieri non potefi. Siverd D, non metiatur
C, erunt [altem D, C, commmfuméiln. Chmenims A,B,C, fing
commenfurabiles , metietur qualibes menfura sarum communis
ipfam D, maximam mmfuuq ipfarum A,2, per coroll. praceden-~
ticpropof. Ciwrwergo eadem illamenfura metiatur quogue ipfans
C; erunt D, 5 C. commen(urabiles. -d Sitigitur E, maximamen~
fura ipfarum inventa. Dico E. maximam menfuram effe data-
rum magnitudinum 4. B.C. Quod enim Jit communis earum
‘menfura, ita planumfier. QuiaE.metitsr D.¢5C; & D.me~
titur A ¢ B; ¢ matictur quogue E. ipfas A G B. Metitnrantem
ripfas C: Igitur E, menfura eft communis ipfarum A, B, G.

quemadmodum affersimus,
N ¥oD
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QPOD astem K, fis carum maxima menfura, boe modo con-
Sirmaripoteft.  Simon off maxima , fit F,major quam E, fi fieri
potest, earsm menfura communis. Quoniam igisur F , metitur
A & B; metietur quOqUE AL MAXimAM menfuram D, per co~
roll. pracedentispropef. Metitur antems ¢ C: Igitur F,metiens D,
& C ,metietur guogue earum menfuram maximam E > ex codem
eoroll, major magnitudomimorem. Quodeft abfurdum. Non ergo
wajor magnitudo quam E, magnitudines A, 8, C, metisur; Ac
propseres E, maxima siF earum communis menfura, Quam ob
remtribus magnicndinibus commanfurabilibus datis, Gre. Quod
eras fatiendum. ‘

COROLLARIVM

APERTE quog;exhoc colligitur, quod magnitudo metiens tres
magnitudines, metitur quoque maximam earum menfuram communé.

INFER TV R autemhocex ultima patte demonftrationis. Often.,
fum enim eftibi,magnitudinem F, fi metiaturipfas A, B, C,metiri quog;
E, maximamillarum communcm menfuram, Eademque de cxteris eft
ratio. . '
S I'M 1L Imodopluribus magnitudinibus commenfurabilibus datis,
quim tribus, maximam earum menluram communcsm inveniemus; Jo-
cumgq; habebithocidem corollatium.Nam fi datz magnitudines fuerine
quatuor,inveniendaerit primum maxima menfhracommunis trium ma-
gnitudinum; Si quinque;accipienda erit quatuor magnitudinum men-
furamaxima, &c. Reliquavero omnia abfoluendacrunt,ut detribus ma+
ghitudinibus et ditum.

LEMM A,

S1fine guotcungme magnstndsnes , & totidems etiam
numcrs , qui biniin eadem vatione [umantsur, in qua bi-
nemagnitudines; Etex agwalitatcincademyratione erunt
magnstudines ¢ nkmeri. ) : ‘

SINT quotcunque magnitudines A, B, C, D,in eisdé
rationibus,in quibustotidem numeri E,F,G,H: Vt qui-
dem A,ad B,itaE,adF;&ut B, 2d C.itaF,ad G;& pt C,
ad D,itaG. ad H.Dico exzquo cfle,ut A,ad D,ira E,ad
H. Quoniamenimexiis, quzaddefin. 4 4+, E,3.
5. lib. 6. 3 nobis demonftratafunt, tam g bttty F 4
proportio A , ad D. componitur ex 5 — I(-;!zl
proportionibus A,adB;B,adC; & e
C,ad D;quam proportio E,ad H, exproportionibus E ,
adF;F, ad G, & G, ad H; perfpicuum eft cim propos-
tiones componentes proportioné A,ad D, zqualespo-
natur proportionibus,quz proportioné E, ad H. capo-

. o 3 ‘ Rune,
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" nunt,& compofitas proportiones, nempe A,ad D.&E,
ad H, zquales effe, hoc eft, cfle ut A,ad D, itaE, ad H; .
Quodeftpropofitum. b

IDEM fequitur,{i magnitudinum, & numerorit pro-

~ Ar K, 3. portio fuerit perturbata, ut in hoc
%';""H F.12. eyemploapparet,inquo eft,ut A,ad.
~ "

.8 B,itaG,adH; & ut B,ad C,ita F,ad
DTG G kgt Crad D, itaEsadF, Eadem
enim prorfus cft demonftratio. ) ,

. SCHOLIIVM

' QVONIAMprzcedenti lemmate & in propofitione, quz fequi-
tur,& in aliis multissurendum nobis erit; placuitillud hoc locobre-
viter demonttrare, cim nonfacile videatur ex demonftratis fequi:
Nam maguitudo & numerus diverfa genera quantitatis conftitu-
unt: Atproportio ex wqualitate in praecedentibus libris oftenfa
tantum cftin quantitatibus ejusdem generis; In numeris quidem.
lib. 7. Libro verds. in magoitadinibus: quanquamdemeontftratio
inquinto lib_faa, etiam ad ho¢ 1¢ma transferri poffir,ciim omnes
demonftrationes illius jbrinumeris quoque conveniant. Vel certe
demonttratio faltain 7 hib. huic cidem lemmati congruet , cum
maguictudines A,B,C, D, quz proportiones habent easdem »quUas
numcniE, F, G, H» rationem inducant numesorum,

COMMENSVRABIL ES magnitudines inter
ferationem habent, quam numerus ad numerum,
SINT magnitudines commenfurabiles A, B. Dico ens habera
" proportionems inter [¢, guam numerws aliquis haber ad aliurm nu-
merum. d Sit enim sarum maxima menfurs smventa C: Et
¢ A retppepp—y D, 3. quoties ea yepetita metitur A , to-
C g Vi . tas. ties unitds vepetita metiatur nu-
B i E, 2. " merum D: Et quoties eadem C,
repetita metittiy B, toties anitag
yepotita measiatur numerurs E.  Sluoniam igisur magnitude C,
m.g’nimdimm A, ¢ unitas numerum D, 41u3 metitur; contine-
bit agqualiter magnitudo A, magnitudiném C, atg, numerns D,
snisatem . Quare wvit ut A,adC,isanumerss D, ad unitatem: Ef
ansem ¢ 4t C, 4d B, ita unitas ad numesum E; quod C,ipfam B,
Atg, unitas numerum E, agus metiasr. Igitur per lemma prace-
dens et ex aque, ut A. maguitudo ad B, magnitudinem , ita D,

s

/ umerus 4d E, uumerum. Commenfurabiles erge magnitudings

inter (e rationem habent,Cnc. Quod srat demonfirandum.
- SCHO.
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- ' .  SCHOLIVM . o
€ VM EBuclidesad demonftrationé hujus théorematis affumae’
maximam communem menfuram propofitarum magnitudinum
commenfurabilium, qualis fuit C, ipfarum A,& B, perfpicoum eft,
lineas debere effe longirudine, & ob id potentia quoque commoen-

furabiles , ut rationem habeantinter fc , quam numerus adnumes

ram , Hz enim folz communem rexipiunt marfaram, atqueaded
ineisdemonftratio locum habet. - . i
-QUV, OD filinex fint potentiatantisin commenfurabiles, habe-
bunt quidem earum quadrata inter ferationém quam numerus ad
aumerum ,quiacommenforabiliafunt, atqueddoirco menfuram
habent communem , Jpfisq; demontratio hujus theorematis con-:
. venits Avipfee linex nequaquam,quia longitudineincommenfura-.
biles cim fint,communismenfura funt cxpertes,ac proptercahuj®
theorematis demonftratio in-ipfas convenire nullo modo poteit.
E X demoaftratione porrd ¢jusdem hujus sheorematis liquido:
- conftat, commenfurabilum magnitudinum proportionem cffce—
am, quamrhabent nuaweri, ptrquos eorum coinmunis menfura
maxima ipfas metitur,  Oftenfuiy enim eft, cam habere proportio-
nee roaguitudines A, &B, quam habent nfmeri D, & E 5 per quos.
fcilicer earum menfuracommunis maxima C, ipfas meticur. - A
VNDRE i propofitis duabus magsitudinibus commenfusabili-
bus A,& B. libeatinvenire, quam proportienem habeantin nume=

tis ; fumendi erunt duo-nuinteri D, 8¢ E,quos unitasxqué, accom=

munis magnitudinum commenfurabilium A,& B,menfura maxima
C, ipfasmagnitudines metitur. Nam ut demonftratum eft, magni-
tudines A, & B. proportionem habent, quamy mumeti D, & £.-
QVOD fi loco maxims menfure C, fumamus aliam quamcun.-
que communem earum menfaram,aibilominus hocthcoremade-
" monftrabimuscodemargumen. A timiei=feq D. 6.
to.. Quamyis enim humeriD, C = - Voi + tas
& E, majores invenidtur in hac B ftupapeg E, 4.
pofkeriori demonfiratione,quam in priori; habent tamen eandém
proportionem cum illis , we exappofitafiguraapparet. Quoniam
veroin priori demonftratione numeriinventi, funt minimi omnoi-
umeandem cum ipfis proportionem habentium ; propserea for-
taflis Euclidesin demonftratione maximam communem menfu-

rem affumpfie, &non quamlibet, licet id neceffarium non fin,

THEOR. 4. PROPOS, 6.

ST duz magpitudines inter fe’proportionem habew
ant,quam numerus ad numerum commeqfurabilcs c-

runtmagnitudines. :
: - o 4 HABE-

"V
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HABE ANT due magnitudines A, B, cam proportionens , quans
rumeri C, D.. Dico A B, magnitudines effe commenfurabiles,
Ruotiss enim unitas continetuy in vumero C,in tot aqualespar-
ses divefaintaligapur magnitude A, quarampariium uni equalie
Ayt Cos.  fitmagnispdo E. Deinde quotios unin:
B pdrie-l  VHi-. $5. ta6 yepssisa metitur numersm D,
Ewt .. Br3  toties magnitudo B, vepesisa metin-
F ot - tur magnitudinem guendem sliam
F. Quoniam igitur magnitudo E , sotiss in A, continéin? , gue.
#ies unitas in C,continabit squaliser 4 ,spfam B, ¢ C., sumerss’
unitatem, Quaraerit A,adE,usCyadunitatem: Eit antemese .
w2 E. ad B, itwnnitasad D, q%od E..dp[am F. ¢ unitas ipfam D,
aquimesiasur.  Igitur per lemma. propof.4. bujas lib. eit ex 8-
quo, ut A, adF,itaC,adD: Eratautsmctiam uiC, ad D ,ita
A, 4d B. Igissreritsr A, #d B, irad. ad F,a acpropteves B. ¢n
F. magnitudines aghales inter fefunt.  Quocircacim E. ipfuris F,
metiatur, metistuy quogus eadems E. ipfamBs Metichaisir sutems
brdefy  guipfam A. Igitur magnitndoE. uiramaue.A. éo B. mstitur : -
Ac prainde A. ¢ B. magnitudives commsnfurabiles iuser fo funt.
Si igitnr dwa maguisllines inser s propevtionem habeant , goe.
uod exat desmonfirandum. . L oo
“ALITER., Qued funt unitates in_ C. in 10t partes agaales -
intelligasnr divifamagnitude 4, quarum pariinw sni aqualis fid
magnitude E. -Queniam igitur oft st E.ad A. ita unitas 4d C,
et guod E. ipfam 4 ; ¢ unitas ipfum
Ebd - Vui . tas. D oegud metientur; pomiturgne st
- Appdedefe] - C,5. . A adB. ita C. #d D; erit per idens
Bit | D3 lemumafuperiss ex aquo, wE,ad B ,
SRR itaunitased D: Metitur asitows shm
nitasnumersm D. Igisus G magnitude E. magnitudinem B, me~
“gitwr: Mesltur autem E. spfam quoqus 4. Igisur A, ¢ B. baben-
CLAf. 1o candem communem mexfuram E.c commenfurabilas funs. Quod
e propofissnm, o cn L A .
' "COROLLARIVM:

) ag.quinti.

. . - 2
B X priori sutem demonflratiene theorematis aperta eft nobis via
qualincam re@aminyveniamus, ad qmamita fehabeat quevis alia data
realinea, utnumerusad numerusm. Nam (repetita priosi figusa huius
propofitionis) fiinveniendafitlinea, ad quam itafehabeatlincadata A,
ut numerus C, adnumerum D ; dividendacritlinea A, in torzquales
partes, quotunitatesfunt in C, & fumendaalialinea F ;40t earundem
partium quot unitates funt in D.Hoc enim fifiar, crit A, ad F, ut Cyad Dy
ut demonftratum eft. ‘ ’ ' '

' HINC rurfus apparet,quanain atte poffi inveniri linea refta , ad ca-
ivs quadratum 1ta fe habeat quadrarum alterius datzretz, ut nume-
1usad rumerwsn, Sinamqueinveniendafitlinea, ad cuius quadratum

’ St it
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itafehabeat quadratum linex datz A, vt sumerus
Cad nume:u‘rln D,inuenicnda entprimum lineaF, A bbb C, 4,
exiis,quz modo diximus, ad quam fic fe habeat & =———{
A,vtC,ad D.a Deinde accipiendainter A,& F,me. Fht=~t- D, 3. . .
diapreportionalis G. Eritenim quadratum ex A, ad quadratumex G,ve a1y, Jawis.
Csnumerus ad numernm D.Cum eénim tresre&tz A, G, F, fint continua
proportienales,erit ex coroll. prop.2c.lib. 6.v¢ A,adF,atqueadeo vt nu-
merus C,ad numerum D, (cum fitvt A,ad F,ita C,ad D, fic guadratum
ex A,ad quadratum ¢x G, cum quadratacmaia fint fimilia imiliterque
defcripta.

SCHOLIVM

IN hoc etiam theoremate manife(tum eft,lineas proportionem

- habentes,quam numerus ad numerum,commenfurabiles cflclone

itudine & potentia, non autem potentia tantum ; quoniam ha-

t,vt ex demonftratione conftar,menfuram communem,quem.

" admodum & magnitudines A,& B, menfuram communem E, ha-
bere demonftratum eft, .

INCOMMENSVR ABILES mhagnitudines inter fe ~ ©
proportionem non habent, quam numerus ad nume-
ram,. - ' ' )

SINT incommenfurabiles magnitudines A, G B.Dico ¢4 propor-
sionem nin babere.quam habei nomerss adnumernm. A ——
Sienim A,¢ B,proportionsm dicantur babere, quam. B
numerus ad numernm :b erunt ipfa commanfurabiles. b 6. deci
Qued eft ab{urdum.ponuntur enim insommenfurabiles.Non igisuy ° O+ H61=
AGr Boproportionem habant,quamnnmarus ad numernm. Quare ™"
incommenfurabiles magnitudines,coe.Qued ofiendendum erat.

SCHOLIVM.:

QVOCVNQVE modolinea incommenfurabiles fine, fiuelona
gitudine & poteatia,fiue longitudine tantusm; femper colligemus,
cas proportionem non habere,quam numecrus ad numerum,ve vule
theorema.Nam alias vt demonftratum eft,cflent longitudinecom-
menfurabiles. Quod non ponitur.

: THEOR. 6. PROPOS. 8.

- SIduz magnitudines inter feproportionem non ha-
beant,quam numerusad numerum : Incommenfurabi-
Jes erunt magnitudines. .

NON babeans magnisudines As ¢ B.inter fe proportionsm,quam
Bunieras sdnumerum.Dico sas incommenfurabiles effe,  Si enim

- ~ o s A, gn

viij. -
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as,decimi, A, ¢ B, credantur effe commenfurabiles ; aeris eavum proportio,
quanumeri adnumerum, Quodeft abfurdum. ponuntur enim non
. Apeq  Dabare proportionem, quam numerss ad numersmp.
B —i Nonigitur commenfurabiles funt A, ¢ B. Quocircs-

i Auamagniindines inser f¢ propostionsms non babe
ant,dpe.Quod evat ofiendendum. ‘ :

. SCHOL1IV M,

QVOD filinca propartionem non habeant,quam numerus ad
numerum,eruntipfaicceflatio,ex hoc theoremate,longitudine in-
commenfurabiles; alioquin proportionem haberent, quam nume-
rus ad numerum, vtad propof. 5. huuslib. demonftranimas.
quodeft cStra hypothelim Nonautem colligendiieft ex hoctheo-
remate, lineas,qua proportionem non habent, quam aumesusad

- mumerum,neceflario potentiaincommenfurabiles efle, vt manife.
flum eft ex demonftratione.Non enim fequitur,fipotentia tantum
fint commenfurabiles, eas proportionem habere, quam numerus
ad numerum, vt in demonftiatione shearematis affumitur ; imo
Yullo modo talem proportionem haberepoffunt,vt in fcholio pro- -
‘poLs hufuslibdocnimus. Solumigitur infertur ex huiustheore-
matis demonftracioae,lineas proportionemnon habentes, quam
numerys ad numerum,longitudine effe incommrenfurables, .

LEMMA,

SI fiat tres quantitates continué proportionales, 8
aliz tres continué quoque proportionales , fitque ve
prima illarum ad tertiam, itaprima harumad tertiam:
Erit & vtprimaillarumadfecundam, itaprimaharum
ad fecundam,’ :

Sint continué proportionales tam quatitates A,B,C,-
quamD, E, F;fiye priores in eodem genere fint,in quo
pofteriores,fiuenon:fitque vt A,ad C,,itaD,ad F. cll)l:f..
Ar————-Dus. coquoquecflevt A,ad B,itaD,ad E.
cB,__.__,' i IQ?onigm enim tam proportio A,ad

'C, proportionis A, ad B, quam pro-
portio D,ad F,proportionis D,ad E,duplicata eft 5 po-
nunturque proportiones A,ad C,& D, ad F, zquales; e-
runt quoque proportiones A,ad B,& Dyad E, zquales;
quidoquidé eorii proportiones duplicatz zquales funt.

. JDEM fequitur, fi plures quantitates int, quam tn‘-ies;
’ < ta-
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" fi tamen in quatuor affumamus triplicatam proportio-

ninrlocoduplicarz,ad demonftrationem:& in quinque,
quadruplicatam, &c. :

THEOR. 1. PROPOS. 4.

~ QV Ziredislineis longitudine commenfurabilibus
fiunt quadrata ; inter {e proportionem habent, quam
quadratus numerus ad quadratum numerum: Et qua-
drata inter fc proportionemhabentia, quam quadratus
numerus ad quadratum numerum ; & latera habebunt
longitudine commenfurabilia. Quz veroa re&islineis

-longitudineincommenfurabiibus fiunt quadrata ; inver
fe proportionem nonhabent,quam quadratusnumerus

ad quadratum numerum: Et quadrata iter fe-propor-
tionem non habentia,quam quadratus numerus ad qua.
dratam numerum ; neque latera habebunt lengitudine

) commenfurabilia, -

SINT primum yef3e AB,CD, longitsidine commenfurabiles. Di-
€0 quadratum ex AB, adquadrasumex CD,propertionem babers,
numersis quairatusad oumerum quadratum. Qwoniam ¢-

biles ; 2 erit A B,ad CD, vt sumerss ad numersm;
it vs E,wymersss ad numersm Fiquadvati ausem == B
stforum E,Gr Ffint Gocs H. Queniam igisur ef o c D
AB,sd CD,vt Epmmerns advumernm F:b baber = % F 3

{vij.

. 4

a 5.1&:’&

asters quadrarumex AB, ad guadratumexCD. G4 H 9. bzafextiy

duplicatam proporsionema lateris AB,adlatus CD:c Item ch uume-

roui guadratus G.ad quadratum Hyproporsionem babet duplicatam 1108 .

_laseris E,ad latus F;Evit proporsio quadravi ex AB, adquadratum

ex CD,endem, gua numeri ’Mﬂi G, ad numersim quadratum
H;quandoquidem amba ba proporiiones, duplicata funt praportio-
num squalinm. Qsiod eff propefisnm. .

ALITER.Pofitacadom confirudio- D
ne consinestur reangulum BD, fub v
reitis AB,CD.Et E,F,fe mutsio mulsi- E:E@
plicantes faciant Lqus mediss propor- [
tionalss evit inter quadratosG,H,v¢ A BC DA BC D
sonftas ex demonfivatione prop.nlib, E,2, - K3,
8.a2g, adeosnproporsioneluscrisE,ad G,4. 16 Ho.
larss Frvs dixsmusin [cholio cinfders propo, /me'am igiven o

: _ ad

N



220 EVCLID. GEOM

avfexti, ABadCD,utE.ad FiaVs antens AB,ad CD,its sft quadvatum ex

AB,ad rectangulum BD,obeandens altitudinem AB fi CDsponasher.

 bafisreBangulis lvem vt Ead Foitaeft Gad L: Erit quog, quadra-

. sumsex AB,ad raitangulism BD, vt guadrates numerus G, ad nw-

b r. fosi, PV L Rurfuc quiasft AB,&d CD, vt E4d F.bVianusem A B,

" #adCDitasfirsangulnm BD, ad: quadratiom ex CD, ob eandem

- D altitudinem CD,fi AB, ponatur bafis

reitangulislsems vt E, adF, itn ¢f} L

Em ad H:Erit quogue rectanguinmBD,

ad guadratum ex CD, vt Lnumerss

A 'BC DA BC D adaumersm quadratum H. Quare

E,2. F.3. | tres magnitudiness nimirum quadss-

"G, 4. 1,6 H,y. tumex AB,rectangulum BD, 0o qua-

. ' dratum ex CDjineadem ratione con-

sinna funt,in quatresnumeri G, b H. Igitwr ex equo,per lemma

Propof. 4. ouis lib.ovit quadrarim ex AB, 4d gquadratum ¢x CD,

vt numeru quadratus Goad numerum guadrasum H,  Quod oft
propoliznm. . . ‘ .

SIT fecunde quadratum ex AB,ad quadvatum ex CD, vt sume-
vus quadratiss G,adnumernm quadratum H.Dicore@as AB,CD,
offe longitudine commonfurabiles.Sint anim ntmeri E,éo F,Latern
qradratorum nsmerosum G ¢ H, vt in priors figure. Quoniam igi-
v 34y off quadratum ex AB, ad guidratimexBD, vt quadvatus
€20 foxsi, Womersis G,ad quadratumnumorsm H: ¢ Habast antem guadra-

- #4m ex AB,ad quadvainm ex CD. preportionem duplicatam is.

diio0f. teris AB.adlains CD. d Item ¢ quadrains numerus G, adgne-

. dratum uumersmm H,proporsionems babes duplicatam leteris E, ad

datns F:erit proporsio latevis AB,ad Intus CD,gua lateris E,ad la-

tus F; quandoguidem barum proporsionum duplicasa proportie-

nes aguales fune.Quare cumréiita AB,CD proportionem babeant,

€ 6. decitn. quam numeri E:F, cipfs commenfurabiles eruns longitndine. Quod
off propofitum. -

€1fexti,  ALITER. Repetatur eonfiruidio figura pofleviorie, £ Quisigi-

turefi vt AB,adCD, ita guadrattm ex: AB,ad reangulum BD;

Item vt AB.rurfum ad CD, ita rectangmwlum BD, ai quadratum

ox CDyvt fupra diximws ; arunt guadvatum ex AB, relangulnm

BD, & guadratum ex CD, continud propartionalia in rationeli-

#wes AB, ad lineam CD. Sunt ausem ¢ nimeriG, 1, H, continud
proportionales in vatione numeri E.ad numersmn F,vt fupra offes-

dimus; ponisurque quadratum ex AD,ad guadratum ex CD, vt
gquadratus numerws G, ad quadratum numersm B. Igisur erit

g S. deci-per lemma pracedens ABsad CD,vt G, adLhoceffivt Fad F: g
mi, sdeoque AB, CD, redapropertionem habeates, quaronumeriE,F,
eommenfurabiles funs longitudine. Qued efé propofisnm,

! SINT

At I ar e o e o
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 SINT tertio rods AB,longituding incommenfurabiles. Digo ea-
rom quadratapropertionem nen babere, quamnumerm qusdra.
25s ad numersim quadvatum. Sienim guadratumex A, ad qua.
dratum ax B, proporsionem dicatwr babers, 5 ______,
GuATs BUIEr S quadrasss 84 Bumerim quAdra: B v
sum ; erunt A,B,longitudine commenfurabiles, vi
iam oft demonfiratum. Quodeft abfurdum, ponuntur enim lon-
gitudineincommenfurabiles. Nom srgo quadratum ex A, ad qua~
Aratim ex B.proportionem habet,quam numerns quadrasus ad sn-
terum guadraism. Quod eft propefitum, _

QVARTO, ac pofiremoquadrasum ex A, ad quadvasnmexB,

non babeat proportionem, 7um numerss quadratus ad nume~
rum quadrainm. Dico sas longitudine effs incommaunfurabiles. Si
eninmilongisudine commenfurabilescredantuy,babsbunt earam qua-
drata, vt eft demonflrasum proporsionem, quam quadratss nume-
rus ad quadratum numerum, quod eff abfurduns, ponnntur anim
mon habeve. Non ergolongicudine commenfurabiles funt A, ¢ B,
Quod effpropofitum. Igitur qus Arsdlis lineis longitndine com-
menfurabilibus finnr quadrata,éoc. Quod eras demonfirandum.

COROLLARIVM

EX his manifeftum eft,retaslineas, quz longimdine funt commen-
furabiles,omnino & potentia commenfuzabiles effe: Quz vero potentia
commenfurabiles, non omnino & longitudine. Et quzlongitudinein-
commenfirabiles funt,non omnine & potentia incomenfurabiles: Que
vero potentiaincommenfurabiles, omnino & longitudine incommen~
furabiles effe.

QVONIAM enim quadrata linearum longitudine commenfurabili-
umproportionem habent,quam quadratus numerusad quadratum nu-
meium, vtin hoc theoremate demonftratum eft, hoc eft, fimpliciter qui
numerus ad numerum :'s ipfa commenfurabilia erunt ; 4 Ac propterea
& latera ipforum potentia commenfurabilia exiftent. Quare Linex longi. 3. dee,
tudine commenfurabiles, omnino & potentia commenfurabiles funt. b 3.d¢f,

DEINDE quialine®, quarum quadrata proportionem non habent,
quam quadratus nemerus ad quadratum numerum, fed tamen quam
numerus fimpliciter ad aumerum, ¢ potentia quidem commenfurabiles
funt, d cum carum quadsrata commenfurabilia fint. at longitudine ne- € 3. d¢fe
quaquam,vtin hocthcoremate eft oftenfum; perfpicuumet, lineas,po- d 6.dess-
tentia commenfurabiles,nen omnino, & longitudine commenfurabiles mi
effe.Solum enim ez linez potentia commenfurabiles, quarum quadrata y
proportionem habent, quam numerus quadratus ad numerum quadra-
tum,lengitudine quoque funt commeniurabiles, vt conflatex fecunda
parte huius theorematis,

RVYRSVS quialinez, quarum quadrataproportionemnon habent,
quam numerus quadratus ad numerem quadratum,fed tamé, quam nu=
merus ad numeram, incommenfurabiles gquidem funt longitudine, at
potentia commenfurabiles, vt modo diximus,liquido conftat,lineas lon-

itudine incommenfurabiles, non omnino & potentia incommenfura-
iles effc, folum cnim ¢z linez longitudine incommenfurabiles, quard
/

. qua-
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s 4,4.,;',,.3.,“;&::: froyortionem non habent, quam numerns ad numeram,4 po=

b 8.|deci-
mi.

.

teatia quequeincommenfurabiles funt, #cum carum guadrara incoms
menfurabilia fint.

" POSTREMO lineas potentia incommenfurabiles, effe omnino &
longitudincincommenfurabiles,perfpictum eft. Namfi longitudineef~
fent commenfurabiles, omnino & potentia commeniurabiles forent , ve
patet cx prima paste corollatij. Quod eft abfurdum. Ponuntur enim po-
tentia incommenfurabiles. Quam obrem linex potentia incommens
furabilés,emnine & longitudine incommenfurabiles funt.

SCHOLIVM,

VT autem fcopus priotum duarum partium huius thcoremaris
planius perfectiusque percipiatur, diligenter confiderandafunc haee,
qué fequuntur, Primum lineas retas longitudine commenfurabi-
les, quarum quadrata, ex prima parte theorematis proportionem
habent, quam quadratus numerusad quadratum numerum; noan
folum effe cas,quz numeris exprimi poffunt, fi cum linca Rationa-
li propofitacomparentur; quales funtille, qua in demonfiratione
funtpofitz; (cftenimre®a AB, 2. & CD,3.) verumetiam illas,
quz nullis pofflunt numeris efferri, {i cum Rationali linca propofita

conferantur : Deinde g contrario, quadratainter fe proportionem

habentia,quam quadratus numerusad quadratum numerum,quo-
rumlinez,fculateraex fecunda theorematis parte,longitudine funt
commenfurabilia,non folum cacfle intelligenda,qua continent to-
tidem quadratas menfuras 2quales illis,in quas quadrarum Ratio-

_ nalis linez refoluitur,quot funt vnitatesin numetis quadratis, ean.

dem cumipfis proportionem habentibus ; cuiufmodifunt quadra-
tain demonftratione deferipea; (continet enim quadratum ex AB,
quatuor menfuras quadratas,& quadratumex CD,nouem ; quot
aumirum vnitates funtin quadratis numeris G,H, ) Sed cactiam,
quz vel pauciores, vel plures menfuras quadratascomple&tuntur,
quam funtvnitates in numeris illis quadratis, {i cum quadrato li-
ncx Rationalis conferantur. Szpenumero cnim linea datae com-

" méfurabiles inter fe (unt longitudine,fed numeris exprimi non pof

funt , propterea quod Rationali linea propofita {unt longitudine
incommenfurabiles ; Acproptereaquadrataillarum proportionem
quidem habent,quam quadratus numerus ad quadratum namerd,
vtin boc theoremate cft oftenfum, at pauciores quadratas menfu-
ras,vel plures continent,quam funt in quadratisillis numeris vaita-
tes. Hxe autem omnia perfpicuafacicmus hac demonftratione.
EXFONATVR linea Rationalis AB, expreffanumero 4. cuius
quadratut A C,continebit menfuras quadratas 16.Sint quoque nu-
meri D,E,plani fimiles non quadrati, habentes tamen proporio-

¢ 24, 084- nem, ¢ vt in Arithmeticis eft demSftratum,quam quadratus nume.

Nis

msF,ad quadratum aumerum G,nempe 4.ad 16. Deinde fumatur
‘ re&ao-

A ]
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reftangulum Hl,conftans cx fex quadratis menfuris quadrati AC,

quot simirum vnitatesin D,numero continentur; satque ipfiHly 3 14, feche
quadratum 2quale conftituatur KL,cuiuslatus KM Poftremo per 4,

ea,quee incoroll. propof.a.huiuslib. oftendimus, inueniatur re&a

NO,ad cuius quadratii NP, ita fe habeat KL.quadratumre&te KM,
venumeras Dyad numerum E, vel ve quadratusF, ad quadratum

G. Quoniamigitur eft vt quadratus numerus¥,ad quadratum nu-

merum G, vel vt numerusD,ad H C

numerum E, vidclicet 6. ad 24. 0,6 Ex

ita quadratum XL, ad quadra- F4GE€

tum NP,per conftru&tionem;co- Raxd

tinetautem quadratum KL, 6. R:9:

méfuras quadratas, qualiumz6. A 4 B
continet quadratum Rationale P

AC:(conftru@um enimeft qua- - I
dratum KL, xquale reangulo ’
HI, conftanti cx 6. huiuﬁgodi L z4¢
quadratismenfuris) continebit 6- *
quadratum NP,carundem men- ' B( 24
furarum quadratarum 24. ac Bes- -
proptercakKM,NO, lateraqua. K~ M N o

dratorum XL,NP,crunt Rad. 6.

& Rad 24..quz numeris expriminequeunt,cum 6. & 24. non fine .
numeri quadrati,eruntquelinca Rationali AB, lengitudine incom-
menfurabilia,inter fe autem commenfurabilialongitudine, ex hoc
theoremate, com corum quadrata proportionem habeant, quam
quadratus numerus F,ad quadratum numerum G. %od ctiam

.exhoc conftare poteft. Nam cum quadrata KL,NP,proportionem

habeant, ex coroll.propof20,lib.6. duplicatam latcrum KM,NO,

‘it autem quadratorum propertio fubquadrupla,nempe 1.ad 4. ¢~

rit proportiolaterdi fubdupla videlicet 1. 2d 2. Huius enim illa dupli-

-cat4 eff.vt hic apparet 1.2 4. § Quare longitudine commenfurabiles b 6.deci-
funtre@x KM,NO,cum proporuionem habeant, quam numerns "”-' ¢
“ad numerum. Intclligend funt ergo inhoc theoremare linez etiam ™~
il longitudine commenfurabiles,que numerisnon poffunt ‘expri-

mi,fj cumlinea Rationali comparentur.Quod fi confiderentur ez

dem linez KM,NO, fimpliciter, & abfoluté,nulla habita ratione }i-

nez Rationalis AB,numeris potcrunt efferri. Cum enim propor-

tionem habcant fubduplam,fi KM,dividatur in duas partes xqua-
les.diuidetur NO,in ciufdem aragnitudinis parh's 4. fiillains. fe- -
cabiturhzcin 6.&c.  Atvero hz partes nullo modo zquales funt,
partibus linexRationalis AB, imoillis omnine funtlongitudine
incommenfurabiles, vt diximus.

RYRSYS




RVRSVS,quiaquadrataKL,NP, proportionem habentia,quant
quadratus numerus F,ad quadratum numerum G, plures quadra-
tas menfuras continent zquales illis,in quas AC,quadratum Ratio.
nalis linex AB, refoluitur, quam vaitates funt in di&is numeris
quadratisF,G;(Nam KL, zquale cft fex huiufmodi menfisris, &
NP,continct 2 4. Atnumerus quadratus F, componitur ex quatuot
yrutatibus & G,ex 16)Et fi maiores quadrati in cadem proportio-
pe fumantur QR pauciores tales menfuras compleétuntur quadra-
ta KL,NP,quam funt vnitates in numeris quadratis Q.R, cum alter
exg. alter verd ex 36.vnitatibus conftituatyr ; manifetum eft, in
hoc theoremateintelligenda quoqueefle quadrata proportionem
habentia,quam numerusquadratus ad Rumerum quadratum, qua
pauciores quadratas menfuras,vel plures comprehendunt, quam
voitates inillis quadratis numeris reperiuntur,{i eacdfcranturcum
quadratolincz Rationalis propofitz.Quod i cadem quadrara KL,
NP.confiderenturabfoluce, & fimpliciter,nulla habita ratione quas
drati AC,ex Rationali linea AB,defcripu, refolui poterunt in toti.
dem menfuras quadratas, quot vnitates in quadratis numeris F,G,
velQ.R,continentur. Nam firetaK, M, diuidatur in duas partes,
& NO,in quatuer,vt ditumett,contincbit quadratum KL, quatu-
or menfuras quadratas, & quadratum NP, fexdecim, quot fcilicet
wnitates reperiuntur in quadratisnumerisF,G.Item fi ezdem linez
fecentur in partes tres, & fex habebuntearum quadrata meafuras
quadratas, 5. & 36. quot nimiril vnitates comprehédiitur in nume-
nis quadratis Q; R.&c.Athuiufmodi menfurz nullo modo xqua-
les funtquadraus menfuris, in quas quadratum AC, Rationalis li-

" nex AB,refoluitur. o o
~ IDEM dicemus de omnibusalijs quadratis,corumque lateribus,
quorum fuperficies nonexprimuntur numeris quadratis,dummo-
do proportionem habeant inter fc , quam numeri quadrati ad nu-
meros quadratos; cuiufmodi funt quadrata, quorum fuperficies
fint 12.& 3.habentes proportionem,quam quadratusnumerus 16,
ad quadratum numcrum 4 &c.

ITAQVEtheoremahoc intelligendum cft de lineis longitudine
commenfurabilibus inter fe,quamuis interdum Rationalilnexin-
commenfurabiles fing,vt fitfenfus: Quadrataqua defcribiitur i re-
&is lineis longitudine inter fe commenfurabilib® licet intcrdii lon-
gitudine fint incommenfurabiles lincz Rationali propofit, pro-
portionem inter fc habent,quam quadratus numerus ad quadraria

_pumerum,quinisipfa quadrata, {i cum quadrato Rationalis hneae
conferantur, fepenumero sumeris quadratis nullo modo pofline
exprimi:Et quadrata inter feproportioné habeatia, quam quadra-
tus numecrus ad quadratum numerum, fiuc hac quadrata numeris
.quadratis poffint cxprimi,fiuc non,fi comparentur cum quadrato

Ratioe

/
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Rationalis lincz, latera habebunt longitudioe inter fe commenfu-
rabilia, eriamfi linez rationali fint longitudine incommenfurabilias
&e. :
COLLIGIT Campanus ex hoc theoremate, in figuris quadratis
diametrum lateriincommenfurabilem eflc longitudine, hacratio-
ne. Quoniamquadratum diametri doplum eft quadrati late- .
. sis,vt ad propol.4.7.1:b. 1.demonftrauimus ; Nulla autem propor-
tio dupla cadem cflc poteft, qua quadrati numeri ad quadratum
numerum, quod inter numeros duplam proportionem habentes
medius cadar proportionalis; vt in fcholio propof.8. lit, 8. oftendi-
- mus; Non habebunt quadratum dismetri, & quadratum lateris
proportionem, quam numerus quadratus ad numerum quadra-
sum.Quare ex vitima parte huius theorematis, corum latera, nem-
pediameter,& latus in vno codemque quadrato,longitudioe inter
fe funtincommenfurabilia. Hoc ctiam nos demonftrauimusin
fcholio propof(7.1ib.8.Quod tamen chrius oftendet Euclides pro-
pof.vltima huius iib, .

T HEOR. 8. PROPOS. 10. %

SIquatuor magnitudines proportionales fuerint,pri-
ma vero fecundz tuerit commenfurabilis ; & tertia quar- .
tz commenfurabilis eric. Et{i prima fecundz fuerit in-
commenfurabilis ; & tertia quartz incommenfurabilis

erit,
SINT propeytionales guator magnitudines A,B.C, D, fitque A,
prima fecunda B.commenfuratilis. Dico gptertiamC, quarta D,
commenfurabilem effe,Quoniam enim A.¢5 B,insgr fe commenfura-
biles funt,a habebit A,ad B.proportionem. A .
quam numerus ad rumerum,nempe,qud B tm——eey a5. des,
“E,ad F: Ponitur autem vt A,a2dB, t4C, Crmmmma o .
ad D :Igitur ¢ C,ad D,proporsionem ba- D i—--ﬁs'@fa e
ber.quam numerusE,ad numersm F. b
Quare C.co D,coimenfurabiles inser fe funt, b 6. desi-
SED fis iam Ayjpfi B,incommenfurabslis. Dico ¢ C,ipfi D, effe mi,
incommenfurabilem Quoniam enim A,¢ B, incommenfurabiles
funtsc non habebit A,adB.oroportionemsquam numerss ad nume-
#84m : Ponitur autem vt A,ad B.ita C,ad D.Igitur nec C,ad D,pro-
portionem babes.quam numersss adnumersm.d Quare C,enD,ine , o0 , .
commenfurabsles funt inter f¢ Siguator evgo magnighdines propor- d 8 deci-
sionales fusring,cpc. Quod erat ofendendum. ¥ ”.
SCHOLIVM. -
QYOD fi quatuor propoficx magnitudines fuerint lineae, pri-
maautem fecundz commenfurabilis fueric long)'tudiac, erit & tera

P tiq
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 tia quarta longitudin commenfurabilis,vt ex demonfratiorie ha-
+ ius theorematis apparet. Eodem enim modo oftendemus,pofterie-
res duas proportionem habere numéri ad numerum, %Latc, vt
in {cholio prop.s.huius lib.diximus,longitudine commenfarabiles
funt. ~ .
’ $1 autem prima fecundzx fuerit commenfurabilis potentia tan-
tum,erit & rertia quartz poteénua tantum commenfurabilis. Repe-
“tatur enim cadem figura, Quoniamigitur A,commenf(urabilis eft
a3 4, potentia ipfi B,serunt carum quadrata comimenfurabilia,bac pro~’
bs. de-  prercaproportionem habebunt quam numerusad numerum. cEft
" gimi. autem, vt quadratum ex A,ad quadratum ex B, itaquadratum ex
c22. fexti. C,ad quadratumex D. {quod quatuor linex;propofitz A,B,C,D,
‘ propostionales fint, & earum quadrata figure fimiles fimiliterque
. defcripta)Igitur & quadrataex C,D,proportionem habebunt, qua
d 6. de numerusad numerum, 4 Quare commenfurabilia erunt; ¢ Ac pro-
cimi. pterealinex C,D,potentiacommenfurabiles.Quod aurem potentia
« 3.def, tantum finccommenfurahiles,ita manifeftum fict. Quoniam reétg
. A,B,cum {int commenfurabiles potentia tantum, longitudine in-
commenfurabiles funt:non erit carum proportio,qua numeri ad
numerum,vt in fcholio propof.7.huius lib. docuimus; Ac propters
.ancque C, D, proportionem habebunt quam numerus ad nume-
rum.Longitudine crgo incommenfurabiles funt C,D, ex fcholio
propof.8.huius lib Suntautem potentiacommenfurabiles, vt ofté-
dimus: Igitur poteatia tantum {unt cdmenfurabiles, Quodeft pro-
pofitam ' o
EADEM atione, fi prima fecundz fit incommenfurabilis lon.
gituding cantum,crit & tertiaquartee longitudine tantum, incom-
' -menfurabilis. Nam (i A, & B, fint longitudine tantum incommen-
furabiles; eruntipfarum potentiz commenfurabiles ; ac propter-
caipfe pottntia tantum commenfurabiles erunt.Igitur, vt aunc o-
fendimus,crunt quoque re&a C,D, potentia tantum commen{us
rabiles; Ac idcirco longitudine tantum incommenfurabiles erunt,
. Qx;d cft propofitum.

VRSVS {i quatuor magnitudinum priores duw fuerint linez,
dyz verd seliquz fuperficies, vel fohida; fequetur nihilominus, fi
linez fint longitudine commenfurabiles,velincommenfurabiles, &
reliquas duas magnitudines commenfurabiles, vel incommenfu
rabiles effe.5i enim lincz longitudine fint commenfurabiles, erit ea-

N * rumproportio, quz numeri ad numerum ex ijs, qua in fcholio
propof.s huiuslib.docuimus.Cum crgo habeant reliquz duz mas<
A ey ' guitudincs proportionem candem, quam
£6.ds. BF——di lincze,erit quoqueillarum proportio,quae
cimi. . € - numeriad numerum; fatque-adeo com-
. DB TR0’ menfurabiles crunt.Si vero lincx longi-
' tudine incommen{urabiles fins, fiue po-
- E tentia
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tentla commenfurabiles exiftant, fiuenon; non érit earum proper-
tio,quz numeri ad numerum,ve conftat ex fcholio propof. 7. huius
lib.Igitur neque reliquarum duarum magnitudinum eandem cum -
illis proportionern habentium,proportio erit,qua numeriad nume-
tum. 4 Quarcincommenfurabiles erunt.Quod eft propofitum. a8 dee.

EODEM modofi priores duz magnitudines fuering fupesficies, =~ “0*
_ velfolida,pofteriotes vero duz linez,demonftrabimus,{i plana, vel
folida commenfurabilia (int,velincommenfurabilia,lincas longitu-
dine cdmenfurabiles ec vel incommenfurabiles. Si enim plana fo-
lidaue commenfurabilia fint, habebunt ipfa proportionem.quam
numetus ad numerum.Igitur & linex candem cum ipfisrationem b 5. deci
babentes, proportionem habebunt, quam numerus ad numerum; #4, *
ac proptcrcalongirudinccdmmmfurabilcs erunt, vt diximus in
fcholio propof. 6.huius lib.Si vero plana,vel folida {intincommen~
furabilia,non habebunt ca proportionem,quam numerus ad nume.
rum. Igitur neque lincx ¢andem cum ipfis proportionem haben-
tes,proportionem habebunt,quam numerus ad numerum.  Ergo
longitudin¢ incommenfurabiles crunt, per ea, qua docuimusin
fcholio propof.8.huius lib. Qued eft propofitum
DVOS numeros planosinuenire, qui proportionem
non habeant, quam quadratus numerus ad quadratum
numerum, ’ ’ .
INVENIANTVR duo plani numeri non fimiles,
per equazad finemlib.8.docuimas.Nam huivfmodinu-
merinon habebunt proportionem,quam quadratus nu-
merus ad quadratum numerum,vt infcholio propof.26.
lib.8.demonftrauimus. Quodeft propofitum. ‘
QVOD fi plures numerosinuenire velimus, quorum -
quilibetduo proportionem non habeant,quam quadra-
tus numerus ad quadratum - .
numerum, fumemus quot- A,3.B,5.C,7.Ds11, E,13.
¢unque nUMEros primos,per
ea,quzinfcholiopropof 20.lib.g.tradidimus. A,B,C,D,
E. Nullienim horum primorum acceptorum propor-
tionem inter (e habent,ex {cholio propof.26.Jib. 8.qui -
. fumeri quadrati ad numeros quadratos, cum non fint
plani fimiles,vead finemlib. 8. docuimus, -
SCHOLIVM :
. PORRO inuentionem numerorum planorum nen fimilium,qui
vidclhect proportionemnon habeant,quam quadratus pumerus ad

N pa . Quae
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quadratum numerum, non re@td quidam sradiderunt hoc loco,
inter quos ctiam eft Federicus Commandinus. Quod vt oftenda-
mus,adducendacft corum ratio, qua dictos numerosinucnire co-
‘nantur.ltaigitur rem expediunt,

EXPONANTVR quatuor numeri A,B,Cs D, ita vt non fit ffcut

A,4d C,itaB,ad D;chfiatex A,B, uumerus E;
A, 2. C 3. ¢ exC,D, numernsF. Perfpicunm igitur eff
B, 6. D, 6. E.Fnumeros plancseffe,planos antem difimi-
‘ les; quoniam latera proporsionalia non funt,
E, 12. F,48. gqwod facere oportebar.

HZAC cft eft corum ratio inueniendortm numerorum plano-
ram non fimilium Errantautem hainfmodi interpretes,quiafepe-
numero inuenti numerifecundum corum doétrinam,plani fimiles

* funt.Nam pumeri ex eorumdemonftratione inuentir2. & 4.8. funt
plani fimiles,cum proportionem habeant, quam quadratinumeri
4. & 16.Itemque prior numerus latera habear3.& 4. proportio-
nalia lateribus pokerioris 6.& 8.vtconftat; quamuis latera prioris
abillis affumpta2.& 6. nonfint proportionalialateribus pofterio- .
xis acceptis, 3 & 16.Satis enim eft,ve duo numeri plani fint fimil s,
aliqua duolatera vnius proportionalia effe quibufdam duobus la-
teribus alterius,aon autem requiritur,vt quacunque duo latera v-
pius proportionalia fint quibufcunque duobus lateribusalterius,
qua dereplura ripfimusin defin. 21 1ib.7.&infcholio propof. 23,
hb.s.

PROBL. 3. PROPOS. n.

PROPOSIT & re@zlinez inuenite duas re@asline-
neas incommenfurabiles, alteram quidem longitudine
tantum ; alteram vero etiam potentia.

SIT reita propofita A, cui primum insenienda fit lineaincom-
menfurabilis longitudine tantum. Inueniantur,per lemma prace-
dens,dnonumeriB.¢» Cproportionem non habentes,quam quadra-
tus numerus ad quadratum numerum. Deindeex corollario propof.
6. buins lib. veperiasur linea D,ad cuins quadrasum fic [e habeas
AF———= B, 10. gquadratum ¢x A, vt numerus B,ad nume.-
EF———— rum C.Dico Ceffe ipfi 4> incommenfurabi.
D C6  lem longitudinetantum Suod enim A, D,

‘ longitudine fint incommenfurabiles,ita pro-
Lasitur Quoniam eft quadratumex A, ad quadratum ex D, ve
- nmumerws B.ad numerum Csnoneft antem proportio B.ad C,que nu-
meri quadrati ad numerum quadrarum; neque quadratum ex A,
ad quadrasum ex D, proportionem babebit guam numerns quadra.
: . : te
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tis ad numeram quadratum.lgitur avefia A, D, longitudinein-a 9 decim.
commenfurabiles[unt. Quod anutem tantsm longitudini fint incom-
menfurabilespatet.Cum enim quadrataex As ¢ D, proportionem
Iubum,gum numerws Bsad numerum C, b ipfa commenfurabi. b&. d
Lim eruns.Sunt exgoretta A.¢o D, ex definitione potentia commen-._ . "
Jurabiles. Quars longitudine tantumincommenfurabiles funs.
SIT iam eidem reciapropofita A,inuenienda linea incommenfu-
vabilialongitudine, o potentin. cInueniatur reéla E, interrefias
A, D,longitudine tansum incommenfisrabiles, media proportio. € 13. fexti.
nalis.Diso Eipff A.incommenfurabilem effe longisudine, ¢ poten-
tia. Quoniamenim eff quadratum ex A, ad quadratum ex E,per
coroll.propof 20.lib.6. vt Arad Digs Ajncommenfurabilis eft longi-
sudine ipfi D, vtiameffoftenfum:derit ¢ quadratum ex A incom- d 10 deci-
menfurabile quadrato ex E.Quare redla A,E.ex deﬁnit.‘me,pum-mi
tiafunt incormmenfurabiles ; ac proinde ex coroll propof-g.hueus it "~
C» omnino longitudine incommenfurabiles (unt. Eff igitur E'spfi A,
incommenfurabilic longitudine ¢ posentia. Quocirca propofirere-
" @alines inuenimus duas reéias,choc. )uod srat demonfiranduny.

SCHOLIVM.
\
Sligiturre&ta A,propofita ftatuarur Rationalis,ita vt ab eamen-
fura cxterarum lumantur ; erit & re@a D.per defin. 6. Rationalis,
quiapotentiailli eft commenfurabilis, licet eidem longitudinein-
commenfurabilisfic. Atvero E Irrationalis ex defin. 7. cum Ratio-
nali A,incommenfurabilis fit longitudine,& potentia. :
CETERVMexdemonftratione huiustheorematis liquidd con -
ftar, re&tam‘mediam proportionalem inter duas re@as potentia
tantum commenfurabiles,vel quod idem eftanter duaslongicudine
tantum incommenfurabiles, effe verilibet illarum incommenfura-
bilem longitudine & potentia; atque adeo appeliari Irrationalem,
fialterutra illarum ftatuatur Ravonalis. Ex co enim quod ce&te A,
D,fun;longitudine tantum incommeafurabiles, vel commenfura-
biles potentja tantum, demonftrauimus re@tam E,inter illas medi-
am proportionalemefle, ipfi incommenfurabign longitudine, & - -
potentia; Eodemque argumento oftendemus, candem longitudi-
n¢,& potcntiaipfi D,effcincommenfurabilem. Cum enimre@tz D,
E, A,fint cGtinué proportionales,erit eX.co- A pmmmemem et B, 14,
roll.prop.zo. Jib. 6.vt quadracum ex D, 3d  E pomeee—s
quadratumexE,itarc&aD,ad retam A E Dy———4  C56. .
autem re@aD;re@z A, incommenturabihs longitudine, eIgitur & e 10, deci-
quadratum ex D.quadrato ex E.incomenfurabile erit.Quare recta, mi.
-R.%F,cx defin.incommenfurabiles {unt potentia, atque adeo &
Madi £ coroll.propof 9. huius lib.
. long \udmc,pc propolo “p s IN

i

.

’
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IN codicibus vulgatis przponitur hxe vadecima propofitio a
Theonc propofitioni decima prcedéti: quod errore librariorum
fatum effe puto,cum fecunda pars huius cx prazcedenti propafitia=
ne decima demonftretur,ve cx didtis apparet. N

i, T HEQR. 9. PROPOS, 12, .
Vil QV Z cidem magnitudini fint commenfurabiles, 8-
incer fe{funt commenfurabiles.
SITvirague magnitudo A,B.magnitudini C,commenfurabdilis. Di- .
o ¢ A, B, inter (¢ effe commenfurabiles. Cum enim A,¢0 C fine
commenfurabslesababebit A, 4d C.proportionem, quam numerus
adnumerum :halbeat quam numerwus Ds ad numeyum E. Rurfus
gquia C,B,camenfurabiles funt,babebit quoque C,adB,proportions,
quam numerus ad numerum : babeat quam numeries F, adnumee
b 408, Tem G,bfumanturq, tres numeri H,1, K,minimi deincepsproportio-
palesin proportionsbws D,ad E,¢ F,4d G; fitque H,ad It D:adE,
A————— D,to. E,8. hoceffsvt A,.ad Citol,ad K, vt Fuad
Cw——t F,2. G,3. 6,hoceft,vtC,ad B Quoniamigitus
B H,5.1,4.K,6.  ¢ft A>ad B,vt Hsadl,¢n C,4dB, vt 1,
, #dK; evis ex equo A,ad B,vt H,ad K, numerus ad numersm, Qua-
d re A;B,proportionem babentes,quam numeri H,K, c inter fe com-
€ OB mfurabiles funt. @uaergo eidem magnisudini éommenfurabiles
[unt e Quod dewonfirandum eras. ;

a s5,dec.

SCHQLIFVM
QVOD fi magnitudines A,B,C, fint linex, atque A,& B,ipfi C, ‘
- Jongitudine commenfurabiles exiftant, crunt quoque A,& B, inter
fe 16gitudine cammenfurabiles,vt conftat ex demonfiratione the.
orematis,quia codem modo oftendemus,lineas A& B, praperuio~
" nem habere,quam habetnumerus H, adnumerum K; Quarelon-
gitudine comenfurabiles erunt,vt ad propef,s.diximus.Sivero A, .
. & B.tuerint ipfi C,Potentia cdmenfurabiles,licet cidem longitudi- .
ne fintincommenfurabiles,demonttrabuntur codem modo & A, B, .
inter fe commenfurabiles potentia. Camenim A,& C.fint porentia
d 5.dec, com menfurabiles,dcrit quadratumeex A, adquadratumex C, ve
numgrus ad numerum, nempe, vtD, adE,cum quadrata ex A,C,
perdefin. fint commenfurabilia, Eodem modoerit quadratum ex
C,ad quadratum ex B,ytnumerus ad numerum, nimirum ve F, ad
: . G. eSumptisergoin cifdem ratiopibus D,ad E, & F,adG, tribus
; ¢ 4.0, nueris minimis H,I, X, deinceps proportionalibus : erit rurfum
"X aqua quadiatum ¢x A, ad quadratum ¢x B, vt numerus H, ad

. bume.
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numerum K. fQuare quadrataex A, & B, commenfurabilia funt,f6.ds,

atque adeolinex A, B, potentiacommenfurabiles, Non tamen ex
hoc fequitur, A, & B,potentia tantum efle commenfurabiles.Poffunt
enimefle duzlineg,longitudine inter fe commenfurabiles,licet v-
traque cuipiam alteri linea potentia tantum fit commenfurabilis;

quales funt duz Rationales longitudine inter fecommenfurabiles, |

poteatiaverotantum Ratiopali expofitz commenfurabiles, quas
quidem inucnicmus pofteain fcholio z.propof.19.huiuslib.

SED & conuerfum quodammodo huius theprematis demon-
firabimushoc modo.  *-

SIfint duz magnitudines commenfurabiles,altera ve-
rofitvni cuipiam commenfurabilis ; erit & reliqua cidem
commenfurabilis.

SINT enim A,& B, commenfurabiles,fie- A .. ...
que A,ipfi C,commenfurabilis. Dico& B, ¢i- C i
dem C, commenfurabilem effe. Cumenim T
tamB.quam C, ipfi A, it commenfurabilis; B--..’-.--....-...
eruntquoque B, & C, ex hoctheoremate, !

_inter fe comnyenfurabiles. Quod eft propofitum.

QVOD fi magnitudines A,B, C, (int lincwx,& A,B, commenfura.
biles Jongitudine , fit autem A.,ipfi C.commenfurabilis longitu-
dine; erit & B.reliquacidem C,longitudine commenfurabilis Nam
cum tam B,quam C,ipfi A,longitudine fit commenfurabilis, erunt
ctiam B,G, inter fe commgenfurabiles longitudine, vtoftendimus.
At verd fi lincz A,& B,potentia tantum {int commenfurabiles , &
A,ipfi C,commenfurabilis fiue langitudine,& potentia,fiu¢ poten..

tia tantum, colligemus quidem codem arigumento,reliquam B, ¢i-

dem C,potentiacfle commenfurabilem ; quiavtraque B.C, ipfi A,
hac ratione potentia eft commenfurabilis ¢ x hypothefi. Ron autem

colligerelicebit fi A,ipfi €,commenfurabilis fit longitudine,reliqua -

B, eidem C,longitudine commenfurabilem effe, quia noa vtraque

B,C,i pfi A,Jongitudine commenfurabilis eft,fed C, quidem longitu- -

dine,at verd B,potentia tantutum,vt ex hypothefi conflat,
THEOR. 1a. PR OPOS. .

SIfint duz magnitudines, & altera quidem eidé fit c5-
men{urabilis,altera veroincommenfurabilis: Incommé.
furabiles erunt magnitudines. ‘ ,

SINT dxe magnitudines A, ¢ B, quavum A, fitipfi Cs corn-
menfurabilis.n B,eidem C,ingommenfurabilis.  Dico A,to B.in-
ser fe incommenfurabiles effe.  Ki enim B.dicatur effe commenfu.

‘ ' P & rabilis

.
xij.
o,
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A a0} rabilic ipfi Ascum eidem A.commenfurabilis po-
4 12, Aegs~ C Prm———ei natur C;aerunt B, ¢pCiinter fa corsmenfurabiles,
mi. B quod eft ablurdum.ponitur enim B.ipfs C incom-

men[urabilic. Non srgo B,ipfi A, commenfuyabslis eft. ' Quare fi dua

magnitadines, ¢y altera guider (e Quod erat oftendendum.

- SCHOLIVM.

) ngnim&inesA,B,C,ﬁntlincae,& A,quidemipfi C. longitu..

dine eommenfurabilis,at B,eidem C, incommenfurabilis longitudis

‘ne;erunt A,& B,longitudine incommenfurabiles.Si enim longitu-

b 12, deci. 9me commen(irabiles effent, b oftenderemus quoque B.C,effe in-
mi. " terfelongitudine commenfurabiles(cum hoc pofito,vtraque B,C.
ipfi A,commenfurabilis effet longitudine )quod non ponitur, Parg

" ratione,ft A,ipfi C,potentia{it commenfurabilis, fiue ranrum, five

: etiam Jongitudine,at vero B,cidem C,potentiaincommenfurabilisg
crust A, & B,potentia incommenfurabiles.Si cnim eflent commen-

furabiles potentia, effent quoque B,& C, potentiacommenfurabi- -

les.Ccumhoc pofito, veraque B,C,ipfiAs potentiaeflet commen.

- furabilis )Quod eft abfurdum. Ponitur enimB,ip(i C, potentiain-
conmmenfurabilis.

QVONIAMyvero hze propofitio 13. apud Theonem lemmaeft,

fir, vtpofthacin noftraeditione numeruspropofitionum Euclidis

diffcrat ab co,quem Theon fequitur. Reliquimus enim dedita o~
peraordinemacferiem Theonis hoc loco,quiaa junioribus,& pe-
ritioribus Geometris hoc theoremain numerum propofitionum
Euclidis iam eftafcitum. :
xiil. - THEOR, 1. PROPOS. 4.
vilje SIfint duz magpitudines commenfurabiles; alteraau-
* tem ipfarum magpitudini cuipiam incommenfurabilis
fuerit: Et reliqua eidem incommenfurabilis eric. .
SN T duamagnitudines commenfurabiles A, ¢ Bs quivum A,
incommenfurabilis fit alteri cuipiam C. Dico & Beidens C,effe in.
v commenfurabilem,Nam fiB.dicatur effe commenfurabilis ipf; C ac
bttty A proptevea ¢n C.ipfi Bicum ¢ Aipfi B, pona-
€ 21, degic b—imeeeeyB  tur commenfurabilis;cerunt ¢y AC, ingey
miy ppmpmeg—t & fe commenfurabiles. Quod oft abfurdum,
~ Panitur enim Avibfs C, incommenfurabilis,
. Non ergo B,ipfi Cicommenfurabuliseft. Quarefs fint dua magnitus
dines commenfurabiles,coc. Quod demenfirandum eraz,
SCHOLIVM.
HIC quoque fi magnitudines A,B.C.fintlincz,& A,B,cdmen=
furabiict longitudine; fitautem A,ipfi C, fiue longitudine tantum,
- fiue
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fiue longitudine & potentiaincommenfurabilis ;erit & B,eidem C,
Jongitudine incommenfurabilis.Si enim B, & C, eflentlongitudine
commenfurabiles, # cflentquoque A,& C, commenfurabileslon- 3 13, deo
gitudine. (cum hocpofito.utraque A, & C,ipfiB, longitudine effet ¢imj, -
commenfurabilis.) Quod eft abfurdum, ponitur enim A, ipfi C.
longitudincincommenfurabilis. QuodfiA, & B, cGmenfurabiles
fint potentia tantiim, & A, ipfi C. potentia incommenfurabilis,
colligemuscodem modo, & B, 1pfi C, potentia incommenfurabi-
lemcfle. Alias fi B, C, potentiacflent commenfurabiles ; b & A, b1s. oo
C, potentia commenfurabiles eflent. Ccum hoc pofito, utraque €4,
A, C,ipfiB. potentia effet commenfurabilis.) Quod non ponitur. ©

COLLIGVNT porrd ex hoc theoremate interpretés Euclidis
fequens theoremaad ca,quainheclib. demonftrantur, perutile.

QV £ incommenfurabilibus funt commenfurabi-

les, & inter fe incammenfurabiles erunt. :

$] N'T duz magnitudines incommenfurabiles A, B, quibus 5«
smenfurabiles fint C,& D, nempe C, ipfi A, & D, ipfi B. Dico C, &
D,inter feincommenfurabiles effe. Quoniam enim A,& C, comen-
furabiles ponuntur,& eft A, ipfi B. incom- € ————=———§

menfurabilis; ¢ eritquog; reliqua C, ¢i-- ::H-——_.
dem B, incommenfurabilis. Rurfus quia D —————— ¢ 14, dee

D, & B,commenf{urabiles penuntur, & eft : “eimf,
B,oftenfa ipfi C,incomenfurabilis ; 4 erit & reliquacidem C,in- d 14. dés
commenfurabilis. Quod eft propofitum. . C o cime.

SI autem magpnitudines A, B. C,D. fint lincz, & A, B, vel lon-
Fizudinc tantum incommenf{usabiles. vel longitudine & poreatia,
intautem C, D, ipfis A, B, longitudine commenfurabiles ; erunt
C, &D, codem argumento,longitudine incGmenfurabiles. Sivero
A, & B. incommenfurabiles fint potentia, & ipfis potentia tantum
commenfurabiles Cy & D ; oftendemus fimiliter C, & D, potentia
eflc incommenfurabiles ; ut perfpicuum cft.

LEMM A, :

DYV ABYVS datis redtis lineis inzqualibus, invenire
id,quo maior pluspoteft, quim minor..

QVAMYVISid,quodlemmahoc proponit, oftende-
simus antea ad propof. 47.lib.1.tamé quia E '
‘hicbrevius exiis,que traditafunt inlib.3. v
& 4.demonftratur, non inutile judicavi- @
mus,idem hocloco aliter efficere. Sint 5D _, B

ei’go datzduzreétz linex inzquales AB, & C, quarum .
A B, major, oporteatque invenire,quo AB, plus poffit

P 5 - Quam
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ar quar-
”.'

b3 1.tertii.

E quim C.Divifa AB,bifariamin D, defcris

batur éxcentro D, & intervallo DA, vel”

3 DBsfemicirculus A EB, ainquo aptetur
é,__e___, re&a AE,ipfiC, zqualis, iungaturque re-
&aEB,Dicare@am AB, pluspofle quim C, quadrato
re@z EB. 6 Cim enimangulus E, infemicirculo re€tus

€ 47, pri- fit ;¢ erit quadratum ex AB, zquale quadratisex AE,

d 47.pri-
i
xiv.
=i}
\

.EB; atqueidcirco AB, plus poterit quim A E, hoc

eft, quim C, quadratore@tz EB. Quod eft propofitum,
Similiter,

DVABVS datis reétis lineis five zqualibus, fivein-
xqualibus,invenire re&am,guz illas poteft.

- HOCectiamtradidimus ad propof. 47.lib.1. Sint ergo
ineadem figura datz duzre@e AE, EB,quz fi coniun-
gantur ad angulum reGum E, poterit eas re@ta dula
AB, d quippe cim quadratum ¢x AB, gqualefitquadra-
tisex AE,EB, T ‘

THEOR, 122 PROPOS,. 1, .

. SIquatuorreétz linex proportionales fucrint, pri-
maverdtantd plus poffit quim fecunda, quantum eft
quadratum re@z linez {ibi commenfurabilis longitu-
dinc: Ettertiatantd plus poterit quim quarts;quamtuim
eft quadratum retz linez fibi longitudine commenfu-
rabilis, Quod fiprimatantdplus poffit quim fecunda,
quantum eft quadratum re&z lineg fibi incommenfu-
rabilislongitudine:  Ettertiatantd plus poterit quim
quarta,quantum eft quadratum reGx linez fibi longitu-

dine incommenfurabilis. A

SINT guntuorreits lineaproportionales A, B,C, D, poffitque

A, primaplus quim B, fecunda quadratoreits E; dp C, tertinplus
polfis quam D , guarsa, qundratoveBs F. Dico, i E, commen(u-
v abilic it longitudineipfy A; 0 F, commenfurabilems cffe longitua
A e—r)  dineipfiC: Sivera E, fitlangitudine ine -

comimenfurabilis ipfi A; ¢ F.ipfi C, longis
E ey sudine incommenfuralilem affe. Quoni.

; Cr————yg . . .
¢ M’"" g [ — am enimeft us A ,ad B,itaC, 4d D; ceris

¥ quogue wt qudnum ex A,ad quadrati
» . #x B,isaguadratumexC , ad guadratun
6x D, Efantem quadraiymex 4, agnale guAdratis ex B, E. per

bypo-

-
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bypothafin ; ¢ quadratum ex C, quadratis D, F. Xgitur eyunt quo~
gue , urguadrataex B, E,ad quadratum ex B, ita qualivataex
D. F, ad quadratum ex D: Esdividendo, ut guadratumexE,ad g5 Joxii,
qtsadrattm ex B, ita quadratumex F,ad guadrarumex D;a As
propteres evit stiamut reiia E,adreitam B, ita rella F, advedam
D;convertandogue st B, adE,isa D .ad F. Quin igitnr oft us A,
»nd B,itaC,adD ;% w1t B,adE,ita D,ad F; et quogne ex aqno,
%t A,mdE,itaC, adF. Quarefs A, off longicudsne commanfura-
bilis ipfi E, evinguoque C,ipfi F, longitudine commenfurabilis: E¢
J5 A, lengisudine eft incammenfurabilis ipfi E, erit & C, ipfi F,
incommenfurabilic longitudine, us in fcholio propof. 10. buisus lib,
tradidimus.Si igitur guatsor re@s linea proportionales fuerint,give.
Quod erat demonfirandum.

’ SCHOLIVM,

EODEM argumento oftendemus, fiE , potentia tanthm com.-
menfurabilis fuetit ipfi A ; & F, potentia tantlim ipfi C , effe com-

menfurabilem, ut conftat exiis, quzinfchotio propof, 10. hujus
lib, feripfimus. _ . '
THEOR. 1. PROPOS.. 16, 1 2

ST dyz magnitudines commenfurabiles componan. 1%
tur; &tota magnitudo utrique ipfarum commenfura-
bilis erit. Quodfi totamagnitudouni ipfarum commen- '
furabulis fuerit; & quaa principio magnitudines com- -
menfurabiles erunt. .

C OMPQN ANTVRAue magnitudinescammenfurabiles aB,
BC. Discosoram quoque magnitudinem A C . utrig ipfarum A B,. .
BC, commesfurabilem effe. b Sit enim B - by decimi,
ipfarum AB, BC, communis menfurs A b—t—t—f—4—iC

‘D. Quoniam igitur D,ipfas AB,BC, S

metitur ,c mysietur quog, D, totam AC, ex ipfis compofitam. Cim € I+ pré~ .
ergo D, metiatur A C, (o A; erunt A C, A B,commenfurabiles : "0+
Similiter civm Drmetiatur AC, ¢» BC ; evunt¢h AB, BC, com-
menfurabiles; Acprepierea AC ,utrigue ipfarum AR, BC, com.
menfurnbilis erst, -

SED jamtota AC,ex AB,BC, compofita commenfurabilis fis
alteriipfarum A B,BC, nempe ipfi AB. Dico ¢n AB, BC,interfe. ,
commenfurabilessffe. d Sis enim D, communis menfura ipfarsim 8 3. desimi
AC, AB. Quoriamigitur D, metiturtotam AC, Chablatan AB; .
¢ metietsr quogus D, veliguam B C. Quargchm D, metiatur AB, €9. pres
BC; commenfurabiles sxunt AR, B C,interfe. Eodem argumen. num,
soofiendemss AB,BC, effe commenfurabiles , fi AC ., ipfi BC. fusris
sommenfurabilis. Si dua igitur magnisudines commenfurabiles
compananiur, Cré. Quodofiendendum eras. '

' B . COROL-



/

v

I

236 EVCLID GEOM
COROLLARIVM,

- HIN Cfequitur, fitotamagnitudo ex duabus comFoﬁu , commen.
furabilis fix alteriipfarum,eandem 8creliqua commenfurabilem effe. Ve

fi AC,ipfi AB, fit cormmenfurabilis , efle quoque eandem AC,relique:

BC,commenfurabilem. Namut in pofteriori parte theorematis often.
fum éft,femper D, communis menfura totius A C, & ablatz 4B, cum
metiatur totam AC, & ablatam AB, metieturquoquereliquamBC, ex

cﬁ.pxonunciato. Quare commenfurabiles AC, B C.: Quod eft propo-
tam. :

. ] - .
THEOR. 14. PROPOS. 1.
. ° < E '
SI duz magnitudines incommenfurabiles compo-
nantur,& tota magnitudo utrique ipfarum incommen-
furabiliserit. Quod fi tota magnitudoe uniipfarum in-

commenfurabilis fuerit; & quz i principio magpitudi-:

nesincommenfurabiles erunt.
. COMPONANTVR dus magnitudinesincommenfurabiles A B,

BC. Dicototam quogus magnitudinem A C, utrigueipfarum AB, -

ay, dee,
b ;. pro-

. M,

B C ,sncommenfurabilemeffe. Si enim non

A l—'5+-+-+-lc eft utrigue incommenfurabilis, fit alteri com-
= meifurabilis, fifieripoteft, mempe ipfi A B,

a fitque D> communis menfuraipfarum AC, AB. Quoniam igitur
D,metiturtotam AC, ¢ ablatam AB; b metietur quogque D, re-
liguamBCs Acpropssreaciom D ,matiatur usramque AB,BC,
orunt AB,B C, commenfurabiles. Quod eft abfurdum, ponuntur
enim incommenfuurabiles,Non ergo commenfurabilis et AC, ipfi

. AB: Eademque rationeneqyipfs BC, commenfurabili ef.

€ 16. ds-
simi,

SED jamtota AC,compofitaeic A B,BC ,incommenfurabilis
[t uni ipfarum componentium, nempe ipfi AB. Dicoquog, AB,
"BC,incommenfurabilescffe. Si enim fint commenfurabiles, c erit
quequetota AC,utrigue ipfarum AB,BC, commenfurabilu. Quod
eft abfurdum, Ponitur emm A C , alteri ipfarum , nempeipfi AB,

_ dncommenfurabilic. Non ergo. commenfurabilesfunt AB,BC. Eo-

dem argumento ofiendemus A B, B C,incommenfurabileseffe, fi
AC,ipfiBC, incommenfurabilis fuerit, Quapropser fi due magnitn-
dinssincommenfurabiles componantur ,Goe. Quod erat oftendendil,

COROLLARIVM

‘SEQVITVR ex his, fitotamagnitudo ex duabus compofitaincom-
‘menfurabilis fit.alteri ipfarum,eandem & reliquz incomsen(urabilem
effe, nempefi A C,incommen(drabilisfitipfiA B, efle quoque candem
ACreliquz BC.incommenfurabilem. Sienim AC, ipfi BC, forét com.

menfurabilis, effet quog; AC. ex coroll. praccdentispiopol. rcliquz AB, .

commen-
\
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commenfarabilis. Quod eft ablurdutn, poniturenim incommenfurabiy
1is. Noneft “Ifo AC, ipfi B C, commenfurabilis, fed incommenfuras
bilis. Quodeftpropofitum,

SCHOLIVM
PERSPICVVMeft, in duabus proximis antecedengibus propo-
fitionibus , ecarumque corollariis, fi de lincis agatur , intelligendas
effe lincaslongitudine commenfurabiles, vel micommenfurabiles.
Aflumitur cnim ad utriusque propofitionis demonftrationera ¢6-
munis menfura D, &c. quam quidem folim line longitudine
inter fc commenfurabiles habent, utex defin, apparet,

LEMMA L

SI ad aliquam re&am lineam applicetur parallelo-
grammum deficiens figura quadrata;  Parallelegram-
mum applicatum zquale eft ei re@angulo, quod fub fe-
gmentis rectz linez exapplicatione faQis continetur,

HOC lemma demonitravimus nosinfcholio pro-

pof.28. lib. 6. :

LEMMA IL
DV ABYV S datis retis lineis inzqualibus, quartam
partem quadrati ex minore defcripti ad maioremappli-
care, itautdeficiat figura quadrata. S
. QVAMVISid,quod hoc lemmate proponitur,abfol-
vipoffit ex propof. 28. lib. 6. quod quarta pars quadrati -
ex minorelinea defcripti minor fic rectangulo ad dimidig
maioris linez applicato,deficienteq; figura quadrata, ut
vultpropof. illa28.lib. 6.hoc eft,quadratum ex dimidio
minoris linez defcriptum, (quod quidem quarta pars eft
quadrati extotadefcripti, ex {cholio propof. 4. lib.2.)
minus fit quadrato ex dimidia parte maieris defcripto;
(quod quidéapplicata eft ad dimidium maioris,deficitq;
figura quadrata.) Quamvis, inquam, abfolvihoc poffit
perpropof. 28.1ib. s.libet tamenidipfumhocin loco ¢ii -
aliisinterpretibus exequialia ratione G
faciliori. Sintigiturdatz re@z inz- - —~
quales AC,CD, quarum A B , maior ﬂ B
fit,oporteatq; ad AB,applicare paral- lﬂ )
logrammum deficiens figura qua- 4| E_TL
drata, quod quidem paral¢logram. “—r——DL

mum

1 .
\B




28 eveLip. cfoM
« @ ~ mum zquale fitquartz parti quadid
1 tiexre@ta CD, delcripti.Se&is re&iiy
N\ AB,CD;bifariamin E,& F,defcriba-
A tarexcentroE, &intervallo EA, vel
s B EB,femicirculus AGE; & ex E, per-
Ci—t+——plL pendicularisad AB,ducatur EG. Ee
F quia tota A B, maior ponitur quim
tota CD,etit quoque AE;dimidiaipfius AB,hoceft,EG,

" ipli AE,2qualis,maior quim CF, dimidia ipfius CD, Po-
firaigitnr EH, 2qualiipfi CF,agatur per H,ipfi AB, pa-
rallelaHldemittaturq; IXL,ad A B, perpendicularis, &
fic KL,ip 1XB,zqualis; Actandem perficiantur reGan-
gulum AL,& quadratumBL. Dico parallelogrammunt
AL,applicatumad reCtam AB, deficiens figura quadrata,
BL,zquale effe quartz parti quadirati re@e CD., Quonij.

_am enim KL,mediaproportionaliscftinter AX, KB
‘ar7.fexticin (cholio propof. 13. Kb, 6. tradidimus; 4 erit re@an.
. gulum fub AK,KB;hoc eft,reGangulum AL, zquale quas’
:z"" " dratoex KI, hoc eft, quadrato exEH; 4 (cft enim K1 ;
ipﬁEH,zqualis,ob parallelogrammum JELhoc eft,qua-
dratoex CF: Eftanremquadracum ex CF, quarta pars
quadratiexCD'; quod quadratum ex CD, per{cholium
propof.lib. 2. quadruplum it quadratiex CF. Igitur pa-
rallelogrammum AL,adre@am AB, applicatum defici- |
ensq; quadrate BL, zquale eft quart parti quadratiex
CD, defcripti. Quodecitpropoficum, r
, .S CHOLiVM IL
EXhoclemmate abfoluemus & hoc problema, quod fequitur,
inhuncmodum, : 0
DATAM re@tamlincamita fecare,ut re@anguli fub
partibus contentii,zquale fitdatore@ilineo,, quodtamé
maius non fit, quim quadratum A dimidialinea defctiptd.
SIT enimeeéta data AB, & tc&ilintumﬁuodcunq;cui zquale
popatur quadratum ex/CF,non majusquim quadriturn ex dimi-
dia AE,ita ut latus CF, non majus fitlatere A E. Edu@ta ergoad
AB, perpendiculariEG,{it E H.&qualisipiCF. DcindeactaH1,
parallelaipi A B, demitratur LK, pegpendicularis ad AB. Quibus
peradis oftendemus, ut prilis, reétangulum fub partibus A K, K B,
mquale cffe quadrato ex 1K, hos cft, quadratoex CFatg; aded &

redtie
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ZeAilineo dato,cuizqualé eft pofitum quadratum ex CF. Quod eft
. propoﬁmma Diximusautem , rectilincum datum non debere effe
majus,quam quadratum ex dimidia linca defcriptum;quia fi majus
cﬂ'ct,d?‘ct quoque re®a C F, majorquimre&aEG. Quare exEG,
abfcindi non poflet reaipfi CF, zqualisiquod tamen ad problema

efficiendum requirit