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NOBILITATE
GENERIS SAPIENTIA
VIRTVTE ACDOCTRINA

, B1ra in Hegenroda & Staplenburgk;
! I V.Do&ori celeberrimo &c. Do~
mino & amico fuo ob-

- fernando.

Ariftippo  Cyre-
naico auditore ac
difcipulo philofo-
‘photumi omnium
fapientifsimi So-
— — cratis, cum naue
tempeftatibus fraca expulfus effer,
| & eicGus ad Syracufarumlitus, ac
, Geomerricam figuram in arena de-
 feriptam vidiffet, exultantem & fo-
: cios fuos cSfolantem dixifle, ad do-
‘t'é'tos fefe & fapientes non ad Barba.

przﬁantiﬁs. vicoDnnHeinrico 2
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rosefle delatos, Neg; verofpesifta |

. jeum fefellic, fiquidem 4 pracipuis
ac fapientioribus loci illius viris li-
beraliter excgptus , & honorificé
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, Nactstistiothak
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EPISTOLA
habitus , omnibufque rebus necef-
farijs rurfus inftru@us & donatus
fuit. Paulo poft cum Syracufis qui-
dam in patriam nauigaturi ex eo
quarerent , nunquid familiz fuz
mandarivellet, fignificari fuis atq;
in mandatis dari iufsit, vt fibires &
‘opes easpararent , qua cum poflef-
fore de naufragio fimul enatare
poflent. Hoc Ariftippiconfilium &
praceptum, etfi de vaiuerfis ac fin-
gulis optimarum artium ac virtutit
ftudijs re&é & meritd viurpari ac
-dici poffit : tamen.cx naufragij ifti-
us hiftoria apparét, eum pracipué
fuos, difciplinas fibi Mathematicas
ac Geometricas commendatas ha-
bere voluiffe , vt quz omnium pre-
" ftantiffimorum philofophorum con
fenfu & iudicio alijsdifciplinis om-
nibus preferri folent. Neque illas
quidem immerito, quippe per quas
folas principia illa & noticie qua:
menti noftre funt impreflz, ing; ea
.-latent quafi retufe & abfcondite,
exufci-
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exufcitantur, excolugtur,, confir-
mantur,atq; euidentiores fiunt,qui-
bus ita excultis ac confirmatis ; ho-
mo veré naturam {uam. confequi-
‘tur, vt fecundum philofophum pof-
fit re&é & vere perhiberi & effe
Laov Aeyaxtv , hoc eft , eiufmodi ani-
malquod d cateris animantibus &
brutis, differt intelligentia, ratioci-
natione, & bonorum d malisdifcre-
tione. Neq; {cientia aut ars vllaeft
tam efficax-idonea & vtilis ad con-
firmandam & augendam doétrine
intelligentiam, quam ea qua circa
numeros, magnitudines, compara-
tiones,proportionefq; verfatur, Ne-
queilludnon exploratumeft, hanc
abfq; cogitationis viu effe non pof-

_{e, cogitationem vero multominus
~ abfque virationis & ordinis. Quid

enim ratiocinabitur aut ordinabit
animal nnmerorum expers ? Quare
merito eam difciplinam quz Ma-
thematica vocatur inprimis, & ante
cxteras omnes conftitui & teneri -
) 3 oportet,
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oportet, {i modo preftantiam & di-
gunitatem naturz noftre tueri &
conferuare, & quicquid preterea
-eft artium liberalium retinere volu-
mus. Quo nimirii refpexiffe viden-
tur, pre(tantiffimi philofophi , Pla-
to, Ariftoteles, & cxteri,qui nemi-
nem Geometriz expertem, ad fuas
fcholas admifere , ealq; adire funt
paffi, id quod ex multis apud Pla-
tonem locis oftendi 4 me poffet, ni-

fi fymbolum illud quod{cholzfuz

foribusprafcripfiffelegitur., fatisad
probandi haberet momenti, &ycw-
pirenr @ £dds eoirw, Neq; parum fa-

cit ad commendationem difcipli-

narum Mathematicarum argumen-
tationum, qua ex his artibus extru-
untur , & 4 Gracis mdef{s vocan-
tur , @ AggeQ@opia certitudo, & veritas
immota atque illuftris, Cuius fan¢
veritatis atque cuidentiz refpe@f,
wis{s wabyuarizg tantum aliarum
artium collectiones & confequen-
tias,quantumuisfpeciofas fuperant,
, quantum
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‘quanti neceflaria contingentibus,
& ea quaz natura infunt, ijs quz ex.
trinfecus accedunt,& perpetua cor-
ruptioni obnoxijs, denique propria
. alienis & peregrinis praftant &

- praeponderant, Que res fecit vt exi-
mia appellatione wis{s nominaren-
tur, in qua voce{cilicet eft fidei fi-
gnificatio , quod nimirum fola ille
Afint éZiémicn & asrimicas , hoc eft, fi-
. dem & aflenfum apud omnes me-
reantur & dubitationes omnes ¢-
- vincant & animishominii eximant,
Quocirca veteres illi fapientes, ex
~hac{cientia fola fiue de naturz ob-
fcuritate, fine de vita & moribus di-
fputandum & conferendum efler,
fimilitudines & exempla commod¢
‘depromi & afferri ftatuerunt, Quod
-& Galenum principem Medico-
rum ,.quo nullus rebus prafertim
Diale&icis videtur inftru&ior , fen-
fifle apparet ex eo opere quod de
libris proprijs infcripfit, id quod cui-
uis de ipfius confeffione facile eft .
Y( 4 . atque
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atq; in promtu iudicare. Poftquam
enim (vt de feipfo feribit ) omnium
peripatheticorum & ftoicorii fcho-

“las perlaftraffet, omniaque logica
theoremata fingulari diligentia &
ftudio perdidiciflet, non modo ple-
raque controuerfa,, non etiam nul-
Ja d ratione diffentanea abillis affe-

ri, fe deprehendifle fcribit, fed et-

iam quorii caufa fe illis quafiman-
cipauerat, quid eflet Ymd{%is , ac.el-
fetne aliqua inueftigare & intelli-
gere non potuiffe , prinfquam ad
Geometricas difciplinas, quibus ab
auo, proauogue acceptis, eum pa-
rens 4 teneris annis inflituerat, re-

uerfus, ex iftatum varietate & in-
certitudine tum obfcuritate prace-.

ptorum,tanquam denfa nebula qua
in pyrrhoniorum hafitantiam feré
prolapfus effet, luce illarum artium
perfpicua & clara, fefe explicaret,
atque cuolueret. Hec & id genus
alia , fi quis diligenter perpenderit,
non modo non improbabit fapiens

Ariftippi -



DEDICATORTINA,
Ariftippi confilium, & aliorum phi-
“lofophorum, de difciplinis Mathe.-
maticis pracipuo ftudio addifcen-

~disiudicium exquifitum & confen-

fumfingularem, fed etiam tenerz

iuuentuti ac difcentibus , noftro in-

primis feculo, quod eft omni feré
gencre illecebrarum, ac volupta-
tum libidinibus corruptum ac con-

taminatum , & adlaboreshonefto-

rum ftudiorum fubeundos , minus
alacre , huiufmodivirorum fapien-
tum fubie&tiones, proponi crebro,
&iterum atque iteram inculcariv.-
tile indicabit & neceflarium, vetan-

torum virorum iudicijs & admoni-
tionibus adolefcentes incitati atq; -

confirmati, maiori cum diligentia
atque contentione difciplinarum
Mathematicard ftudijs incumbant.
Qua vt demonftrationies gignunt,
id eft , probationesimmotas & eui-
dentes & diftinguunt n6 modove-
ra & falfa , fed etiam certa & incer-

ta, & perfpicuc refutant pyrrhonios

(s qui
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qui omnia incerta efle.cotendunt’s
ita hominem vera fcientia imbu-
unt, & nobilifsimam illius partem,
intelligentem fcilicet ad perfectio-

. nem & ad optatum finem, contem-

plationem , inquam ; nature; & ve-
ram virtutis cognitionem perdu-
cunt, & in piorum animis ardens
defiderium zternz confuetudinis
cum Deo, in qua omnibusquod di-
cifolét numerisabfoluetur,qua hic
inchoatur fapientia » & ad quam
conditus efthomo, accendunt. De
histantis rebus,, cum fzpe multum-
gue mecumipfe cogitarem; atque
artite biennium libros elementorum
Geometricorum Euclidis explica-
turus , cognofcerem nulla feré vel
Grace vel Latiné edita exemplaria
in bibliopolijs proftare amplius; _

- quorum defeétus , quod & in cate-

fis opt. artium ftudijs vfu venire -
animaduertimus,non folum ftudio.
fos atque difcentes negligentiores
reddit,verum etiam artesipfas quafi .
tene-

|

)
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DEDICATORETIA.
tencbrisinuoluit, quibus nifi matu-
ré aut commodé eruantur , tandem
penitus opprimiac demergif{olent,
qua potui diligentia, pro ingenij
‘mei mediocritate, confcripfi ac au-
ditoribus meis propofui , explica-
tiones & demonftrationes,omnium
prapofitionum, primi, fecundi, &
tertijlibri Euclidis. Quas cum qui-
dam do&iviri & amici mei, harum
difciplinarum ve ftudiofifsimi, ita in
illis praeclaré verfati cognouiffent
& probaflent, admonendo & inui-
tando ad editionem illarum me vr-
gere non deftiterunt , rationibus-
quibufdam mihi oftendentes, &
probantes , me rem prorfus gratam
atque vtilem ftudiofis omnium dif-

. ciplinarum , haccommentationum
mearuin publicatione facturi effe.
Quorum confilio & admeonitioni--
bus morem gefturus,curauivelinea-.
resdefcriptiones atq; figurz ad fin-
gularum propofitionum demonftra

tiones accommodatz , exfculptz
o atque



EPISTOL A
atque depidtz apponcrentur, &ita
velaventisdedi. -

Tibi autem generis nobilitate ,
fapientia, virtute, ac do¢trina vir
preftantifsime, hunc meum labo-
rem & ftudium , quod huic editioni
impendi, dedicare & infcribere vo-
lui, quod non modo animum tuum
cum erga czterarum artium libera-

lium ftudiofos, tum inprimis harum

difciplinarum cultores, perfpectum

haberem , fed quod teipfum quogq;-

huic {cientiz ineuntisadolefcentie
annis mirifico ac flagranti ftudiode-
- ditum fuiffe,atq; etiamnum fiquan-
do 4 grauioribus ftudijs atq; nego-
cijs. quibus quotidic'obrueris refpi-
rare licet, artium iftarum tractatio-
ne-te oblcé‘tare & animum tuum
quafi recreare folere non ignora-
rem. Quibus accedit etiam 1llud
quod eius quam in pueritia ftudio-
rum & vite focietate contraximus,
& multos ha&enus annos aluimus,
amicitiz, in pofterum quoq; firmi-
ter re-
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ter retinende &tuendz, atque de.
" bitae fimul obferuantie tibi decla-
randa, vtpar eft,ftudiofum me effe;
ac-certam de conftantituo ergame .
fauore ac beneuolentia fpem con-
cepifle, hac ipfa dedicatione, tefta-
tumtibi facere cupiam. Hoc igitur
meum factum vt tibi gratum & iu-
cundum accidere patiaris, provete-
ri noftra amicitia, quo par eft ftudio
ac reucrentia peto & contendo.
Datz Lipfiz ex xdibusmeis vir,
“Cal, Sext. Anno, M. p. LxxV1 I

Mauricius Steinmetz
Medicinz Licent.
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- Lettori Salutem.

¥'m inofficing mea adornandam
C  [fufiepiffem , atg, typis publican-
dam , cditionem librorsm fex
Elementorum Geomeryicorum Euclidis,
guos in latinum férmonem , ante annos
XXFP 111, conuertit erudstorum ocellus,
asq, tosius Europe decus & ornamentum
[ingulare Toachimus Camerarius , opere
pretismme falturum pusadi, fi proemi-
wm quog, de dignitate ac praftantia artis
Geometrica abillo alserius nomine perfcri-
_ prum , hoc loco fubsjcerem. Quod factum
mieum quin probaturi effens , non modo
difcipline Mathematice amantes , fed &
doitrine erudite ftudiofi minime dubita-
bam. Atg, idcirco quod in hanc partem.
mihi impendendum fuit opere & laboris,
[uby libentins & maturasi Srudiofius.

~ Hoc wolebam , candide lector, nefeins

neeffes. Tuillis fruere
é’ "Uﬂlu .
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INLIBROS SEX ELE-
MmaNTORVM Geousraia
corum Euclidis Procemium feriptum

~ & Ioachimo Camerario
* Pabeperg. S -

VE R vN T VR verfus Epicharmei defas  X¢é« ¢
bula cui nomen indidit ille aoasrelay, hi, ™rpsitans
& Biow aibessmore Aoyiouod xaefusd 86T sy, ¢ wrE Wl
Lopw § bobud wodroywpd » Taire ja3 edes e
Beowso. \
Quorum quidem fententia manifefta eft, ni-
“hil zque neceflrium effe hominibus , atque
ratiocinandi & numerandi artem,& hacipfa
vitam humanam contineri. Sed qua confi-
deratione fapientifsimus Poéta, de cuius fa- )
bulis nonnulla & Platonem tranftuliffe per-
hibent,hoc fecerit,non indignum fuerit ftu-
dijs noﬂ:ris;raulé accuratius exquirere.Nam
fi nullam aliam ratiocinandi & numerandi
artem indicauit, quim eam que vulgo nota
& vfitata eft, nihil ille quidem fingulare, ne~
que qlt::d famam fapientie tante tueatur,
protulit. Nam quod & Plato ridiculum fu-
turum fuiffe Agamemnonem Imperatorem
putat , abfque numerorum cognitione, fine
pedes quidem quam multos haberet, dicere
potuiffet, quam fit non admodum, fiquis
minus attenté audiat, facetum, quis non
videt? cam & Therfitz talis cognitio con<
cedenda effe videatur. Sed Plato profe&d,
wvirnon modo cloquentia, fed ctiam fapien«
'- : . ’ 113 6X=
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tia excellens, feftiua ironia notauit tempo-
ris & cinium {uoruim ftudia, nonillain ve-
ritate cognofcenda occupata, fed vite huius
illiberalibus plerunque commodis feruien-
tia. Quemadmodum & Latinus Poéta A-
rithmeticam difcere ait Romanos pueros,
nimirum , longis rationibus aflem in partes
centum deducere. Hec enim & fuit & erit
femper cure plarimorum, de quaplurahoc
loco dicendanon {unt. Sed ad hanc certs,
ad quam per {e ingenia hominum procliuia
fant, non voluit excitare Poéta animos ci-
uium fuorum, cum optimamformam,vt vi-
detur, Reipublice proponeret. Atg;aliud
monuit ac fubiecit melius & magis pracla-
. rum acfalutare: De quo gar eft cogitare di ,
ligentius eos , quibus do¢trina bonarum ar-
tium cordi eft. Cum autem fit naturahomo
intelligens , & hac praftantiad czteris ani-
- mantib. diftinguatur, {i naturam fuam con-
feruare velit, intelligentiam illum colere &
augere necefle fuerit. Intelligentia autem
quz abfq; cogitationis vfu futura fit, ne fin-
gi quidem poteft. Sed cogitatio profectd ra-
tionis vi continctur. Ratio autem ordinis
eft, in quo iam numerus confpicitur. Ita fit,
vt homo qui eft Zoor Aoyuxiy, fi fe & vitam fu-
am faluam atq; incolumem effe, id eft, con-
feruafi & durare preftantiam naturz fu=z
cupiat,ratiocinandi & numerandi {cientiam
exercere & tenere & cuftodire necefle ha-
beat. Conftat 2utem omnem naruram cupi-
‘ damefle

|

|
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dam efle falutis 8 incolamitatis fuz , & cir-
cumnfpicerc omnia, quibus tuta & defenfa
effe pofsit. Itaque hanc artem inprimis con-
ftitai oportuit, qua fola, vt diximus, confer-
uaretur & ftaret vita humana. Artem autem
non firmatam neq; fultam {cientia, vel nul-
lam velfuatilem eflefatenda eft. Quare opus
fuit & huic arti vite fandamento ifto & fta-
bilimento {cientiz. Ea cauffarum demon-
ftrationibus continetur, qua mirifica con-
fenfione & ferie communi ordinis & ratio-
nis, per linearum defcriptiones & figuras
. tota explicatur atque perficitur, eafq; Graci
sgadpnai Savdefes nominant, quarum fcien-
'tia, quicquid eft certum & notum & immu-
tabile in terris, fola & deprehendi & com-
prehendi poteft. Huius {cientiz nomen eft
Geometria. Nonilla quidem duétib. linea-
rum, & figurarum' pituris ociofé ludens,
fed hoc agens atque efficiens; vt mens & in-
telligentia humana reperiat & habeat, quo
fubﬁgﬁ'ﬂt & nitatur in hac vita, néue aut opi-
nionuim vanitate , aut errorain falfitate cir-
‘camuenta intereat. Omnia enim que alicui
naturse'contraria funt , fi inualefcant & cor~
roborentur, illam deprimere & delere con-
fueuerunt, vt zftom, frigus, & ariditatem,
humiditas. Itaque & mens atque intelligen-
tia, in fkoliditatis & defipientie dominatio-
ne, exterminctur necefle eft. Hec autem do
minatio & hoc regnum conflituitur opinio-
‘num inanitate, & errorum mendacijs , ne-
e (%) gle&a

(—
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Putant autem plerig; felicitatis non effepo=
ftremam partem,bene habitare,vt de publi-
cis extruétionibus,& munitionibus vrbium’
nihil dicamus. Vbi amufsis, vbi decempe-

. da, vbilibella, vbiregula, fublata hac {cien-

tia? Quid pictura & {tatuaria, quid fpeculo-
rum fabricatio , quid compofitio Muficori
‘organorum, firi¢ hac {cientia ¢ fineq; dimen
fionis, neq; radiorum, neq; confonantix ra-
tio conftet , quoruin certe omniii fola Geo-
metria profitetur demonftrationem. Quid

- dicam de orbis terrarum defcriptione, de

locorum interuallis, de regionum defigria~
tione, quz eftkorpoxadic compledtens yw-
wapmag 8 yweozeagmei mpaypateias. Non
profeéto latum digitum:, in his progredi ra-
tio pofsit, ablq; Geometrie duégu. crede-
at hoc loco paulifper oratio ad liberales &
ingeniofas naturas, neq; difputemus quanti
vtlitatis in defcriptionibus huiuﬁnogi infit,
quales veteres quondi Imperatores ac Du-
ces exquifiuiffe ftudiofifs. conftat. Herodo-
tus etiam Ariftagoram Milefium de tabula
zred Afiz fitum & loca demonftrantem
Cleomeni, introducit. Sed vt aiebam, vtili-
tatis pradicatio recedat. Et{it cam ijs nobis
‘res s qui honefta 8 pulcra, per fe, non pro=
‘pter accefsioriem vtilitatis , magnifaciunt,
quibus profe&d nihil poteft effe ucundius,
nulla maior voluptas, quam contemplatio
talium operum, per que animis & oculis

‘peregrinari, atq; terras ac maria obire con-

ceditur.

’
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- geditur. Hac tamen ipfa maxima voluptats,
maior & fuauior eft explicatio difficilium
uzftionum,{iue dererum & huius vniuer-
Hnatura', feu de Rerumpub, mutationibus,
feu etiam de vite & focietatis ciuilis diftin-
&ione, ordine, ratione , modo. Quis enim
ex hoc quidem genere humanitate polito-
rum hominum, non inzjorem deleétationé
percepturys fit, quim alius quifpid de quo-
cung; fortunz beneficio ambitiofus aut aua-
rus, perfpiciens intelligentia animi fui, vel
quid non illorum fortuitorum potius im-
enfurus fit, vt perfpicere pofsit, verbi cau-
2, zdificationem mundi in Tim=o, & alibi
couerfiones Rerumpub. indicatas diagram-
" matis variatione, de quo & Ariftotelesin
Politicis cam Socrate Platonico contendit
Et illam fpeciofifs. diftin&tionem totius ci-
uilis focietatis,per rationum duplicem com-
parationem, expofitam in V. Ethicorum
-Nicomachearum ¢ Sed plerique énveis funt,
fecundum Platonem homines,qui has & his
fimiles fuauifs. affetiones negq; fentiunt ne-
que expetunt : Voluptatibus enim corporis
. “indulgent, pecudum ritu. hoc loco igitur
infiftat de veris voluptatibus oratio, & per-
gatad alia. Aciam deducamus etiam propi-
us ad fe vulgus, & cogitare tamé iubeamus,
cui arti debeant quod veftimenta & calceos
reperiunt, digent nimirum ijs, quos voca-
mus {artores & futores. Sed hi annon di-
menfionib, vtuntur ¢ Non collocatione par-
' ?) 3. tiumn ¢
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tium % Non figurarum exaéta notatione ¢
Quez funt pfeéto omniaGeometrica. Nam
illa quz vocatur yrofarikd, ratio agrorum
8 quorumcung; locorum fpatia apta diftri-
batione inueniendi,” quin vtilitatem praci-
gua m habeat, negari non poteft. In ciuitati- -
us ipfis nonne hinc pes , digitus, vina, am-
phora, modius, & fimilia fluxerunt ¢ quori
viu & beneficio publicz & priuatz rei admi
niftratio integra permanet. Nam imperato-
, Tiaars , in qua eft pracipua ea, quam Greci
raxtixla nominant, quin Geometrica fit,
neino negaaerit, nifi qui neq; acies, neq; ag-
men quadratum, neq; metatio quid fit, {cire
fe fateatur. Itemque alie Srepsreacis, quibus
-admirabilia imperitis opera efficiuntur, fiue
fint hzc diftantiam fpatiorum, quz inter- .
ualla vocantur, {euincertorum & confufo-
rum definitiones expediantur, feu etiamin
organis machinationam,& ponderationum
librationes menfura confentanea & propor-
tione dirigantur. Quale eft, quod de Tha-
letis Sciprone traditur, & de Archimedis
exploratione, quantum in coronaauri{in-
ceri effet? De quo & hoc memorabile ac-
cepimus. Hiero rex, qui, vt Polybius ait,
in focietate Romanorum florens opibus,
PnodoEay By PirossParar eis Fs Pnvas Jusrind,
nauem magnitudineingentem & forma{pe-
&abilem extruxerat, magnis velis tribus in-
fignem. Hzc omnium Syracufanorum con-
iunéta multitudiue,no potuit vila molitione
' : in mare
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iamare deduci. Quod rex cum admodum
molefté ferret, accedit ad-ecum Archimedes,
& certo die aduocato populo ¥niuerfo, il-
lum adeffe ad nauem in littore iubet , futuri
enim vt ipfefuafolus manu nauem in mare
deducat. \Regires eaincredibilis videri, &
tamen periculum faciendd effe ftatuit. Cum
igitur fuccefsiflet (nam ita trochlearum con
ertionem ad pondus & molem nauis difpo-

" {uerat Archimedes , vt nullo negotio illa
commoucretur, & fubie&tionem rotularum
conuenientem accommodarat: ) Ibi Rex &
gaudio euentus, & admiratione artis, excla-
“mafle dicitur : Ex eo die,de nulla fe re dubi-
taturum efle,quam fieri pofle affirmaflet Ar-
chimedes. Atq; hec eft Procli narratio. A-
thenzus autem libro V. Mofchionis cuiuf-
dam narrationem expofuit, qua copiofé ex-
plicatur totius nauis illius fabricatio & for-
ma atg; capacitas. Is tantam fuiffe ait, vt pri-
mi mali, fuit cnim, vtdiximus, sedeueros,
materis, diu quzfita, 2gré tandem in mon-
sibus Britannitis reperta fuerit. Hanc, ibi
dicitur, de fundamentis Carinz ad dimidia
totius altitudinis extruétam, ci placuiflet in
mare deduci,vtibi abfolueretur;omnib. du-
bitantibus, qua ratione hoc fieri poffet, Ar-
chimedem, qui & Architectus illius erat,
paruaadmoda hominum manu hoc perfe-
cifle, adminiculo volute, que eft tA, cuius
ipfe primus rationem explicuiffe traditur.
Hanc naué dono mifit Hiero Ptolemeo regi
: {?) 4 Alexan-
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Alexandrino onuftam frumento, cum effet
annonz mnagnain £gypto caritas. Quod
autem illang Epigrammate ornaffet Archi-

. melus Poétd, mifit ei Hiero honoris caufla,

medimnos tritici mille, quos fuo fumtu de-
ferriin Pireum curauit. ti‘lpigt'amma autem
refertur ab Athenzo. Plura hocin genere
comnmemorare eflet in promtu, vt Diocli--
dis Helepolim , adduétam & Demetrio rege
ad Rhodi maenia, quam cepit Diognetus
arte veré Geometrica,cum folum qua agen-
da erat machina , corrupiffet , vtitaillalub-
fideret & hzreret. hoc enim certé araroyias
confideratio fubiecit. Item rogum Timzi,
& candelabrum Polycleti : {g‘; nimis diu
iam his me immorari intelligo. Et his rebus
illireges atq; homines capiebantur. Nos au-"
tem, etfi {cimus incurrere tales predicatio-
nes artis in di¢ta quorundam,qui vrbani vi-
deri volunt,qui etiam iftas linearam 8& pun-
&orum minutias derident : non poflumus
tamen neq; debemus, id quod ratio euincit,
preterire filentio, fortafle hzc alicuius nunc
etiam animum mouebit oratio. Affirmamus
igitur hanc {cientiam non inuentam , neque
e ijs que Foﬂzea extiterunt excogitatam,
fed ‘cum ipfa natura extitifle, & omnium
mentibus infitam, & cum omnibus homini-
bus cognatam efle. Id pucrorum etiam lu-
fus indicant, qui priufquam loqui didice-
rint, aliquid architeétari, & extruere,& col-
Jocare, & difponere, & ofdinare conantul!';
SN oo &a

,
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 8:ab alijs hoc fieri cernentes gaudent. Arti-
ficium autem eft rationis perfe&®, cuius

fcientia abfoluitur doftrina Geometrica. -

Diuinarum quidem rerum veritasnonin«
+ cluditur anguftia ingenij humani, neq; gna-
uitate illius explicatur : Hoctamen vere af-
firmari pofle videor, preeparari etiam hac
{cientia animos ad cognitionéillius , vt Pla~
to fufpicatusfuit , de eo.quodcelrbrat fepe
difputationibus fuis & ¥ms %.. Sunt enim
profeéto huius {cientiz.difcipulineq; tumul
tuatores, neq; inflati opinionibus, neg; con-
tentiofi, neq; futiles, nequeleues,multd mi-
nus rabioft aut immanes,. quod iominum
genus 4 pietate non folct abhorrere.Sed ve-
ritas tamen cceleftis 8 do&rina huius, & vi-
tailli confentanea, longé aliares eft, Neque

nos dinina & humana cofundenda effe cen- RS hiee o
doehrinar:

femus: De conceflo & donato hominibus
bono rationis , & mentis , & cogitationum,
& memoriz, & confilij; loquimur, qua funt
huius feientiz 8& fubietum quoddam 8 in-
formatio, fiquidem reperitur ad omnes res
pettingere huius confideratio, & ipfa om-

nium rerum formas compleéti. Suntautem Tres g dor-

?uaﬁ tres quidam gradus ipfius. primus &
ummas , qui eft purifsime & fincerifsime
intelligentiz & fapientiz, exhibet contem-
plationem fimplicium naturarum,& corum,
que, vt diximus, 4 Platone 72 rrar %r7a,
vocantur, in his infunt & abftraét 4 con-
fortio corporum {pecies, & res & fluxis atqs

(%) s caducts.

b cloveim.
Lo &-‘
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¢aducis & mutabilibus ad ea quz perpetua
" & inuariabilia & vnius femper modt funt
abdu&z. Et horum exempla atqyimagines.
Medius gradus habet & ille quidem cogjta-
* tiones & rationes animi,fed implicatas quo-
dammodo in fubieftam veluti materiam o-
Fcrum quorundam, quz non magis illam
inplicitaté & conftantiam retinere poflunt,
Sed & varietatem & aliquid apparentie af=
famunt, vnde 8& ¢arrasng Sauceddsis ap-
- pellatz fuerunt. In hisiam collationes & fi-
militudines, & diuerforum feparationes , 8
defignationes figuraram, & finite defcriptio
nes harum inueniuntur. Intertio & infimo
gradu excurrit hzc {cientia, & effunditur in,
molem, & naturam principiorum iam{enfi<
bus expofitam. Tum ea quz inter homines;
fiunt ac gerurtur difponit , & actionum ge-,
“nera per officiorum modos definit, 8 ora«
tionis copiam atque facultatem attemperat
Itaq; huius funt effetiones , & ea do&trina
quz proprié guvaies dicitur, & qua woAiTiks,.
ad quam difputationes de morﬁ)us , & pre<
~ cepta gubernationum & tota oratoria fao
cultas pertinet. Hineg iam illa omnia ma<
nant, de quibus & ante nonnihil di¢tum eftn
quz vitam hominum coferuant, augent,ors
nant, Terrarum locorumd; diftinétio,ma-
chinarum & munitionum extruétiones,ho-
fologiorum fabricationes; itinerum dimen-
fio,interuallorum indicatio , menfurari ex.
pofitio,librg exzquatio,contractuum & ne-
: gotiorum

e e —— =
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gotiorum ftimatio atq; peritia,premioruny -
. &peenarum exquifitio, denique furis ipfius

. ‘moderatio & ®quitas , vnde 1ufticia integra
& perfeéta exiftit, & ita demum illuftri fpe-
cic quadam eminet atq; confpicitur. Quw cii Mabofis
itafe habeant, cumdue hzc fcientia tantas v
commoditates , 8 hzc ormamenta conciliet ™" -
hominibus : Nihilo tamé minus profeffores -
* ‘huias preecipuos,id eft, eximios Geometras ,
{eu Mathematicos ( nihil enim refert, nam
fecundi noftram colle@ionem , omnia que
Mathematum nomine comprehenduntur,
ad Geometriz principia & fundamentare-
ducuntur, & demonitrationibus lingarum
confirmantur ) ‘Mathematicos igitur excel-
-+ fentes videmus pleruniqs negligs atq; parui
pendi;immo etiam valgo irrideri, vt impru-
dentes 8 malé gerentes negociorum fuord,
nieg; reiac dignitati ftudentes.Hoc verd iam
commune & probrum, quo indoéti totam
Philofophiam infamare conantur,qui nemi-
nem fapientem efle {entiunt, qui ipfi {ibing
fapit : Sibi autem fapere neminem cenfents
aifi eam qui confecutus hocfic, vtargenti,
quoties velit, pferre pofsit. Sed ideo tamen

uhilo .minus de hac profefsione, ifta com.
moda vite communi fuppeditantur, qua
commemoraui. Nam qui remum fcité fecit;
& domumm praclaré extruxit, nonideo et-
iam nauta & paterfamilias effe debet. Inmo
operibus artificam alij feré omnes magis &
maiore cumn fru@®u vtuntyr atg; vtinorunt,

' quam
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quam ipfi quiilla claborauerunt. Quare 8¢
profeflores huius artis , conferunt beneficio
ftudij fui in genus humanum, omnia fapien-
tiz 81: prudentiz & commeditati vite ne-
ceffaria & vtilia, quibus fialij inftruuntar,
aut ipfi minus ex illis lucri perciprunt;homi-
num hoc miferie , non artis futilitati affcri-
batur. Eft autem maxima hzc generofi&
magni.animi fignificatio, inuentione & ope-
re virtutis ac fapientiz gaudere, emolumen-
ta libenter alijs concedere, vtoptim= na-
tionis canes, lepores illi quidem aut alias be-
ftias ftrenué perfequuntur, & intrepidé ad-
oriuntur , & omnibus viribus inuadunt vt
capere pofsint, proftratas eutem & opEref-
fasnon lacerant neq; deuorant. Sed obtre+
&ationes hz funt corum, qui hoctantum
curant, vt ciftam nummi flagellent. Quibys
nulla refponfio 'vnquam fausfecerit. Pare-
nim eft, fecundum Theocritum, labor,
x diors xludra usoeeiy

Bor’ &rspes yberords usred yravndi ards ald.
Y idams villy Sorseus J‘mu‘é'imlyiﬂov,’
et Pinonsedeiy BeCanpuivor ardew wagndéir.
Iliigitur valeant, vtinquitidem Theocri-
tus, & percepta ac reditura numerent atq;
computent, in hoc faltem ipfo difcipuli artis
huius, veritatem autem & Fcicntiam_ deride- .
ant & negligant: Nobis auté nihil hac prius
aut potius expetendum , nihil attentins 8
vigilantius cuftodiendum effe videatur. Si-
quidem & fundamenta fcientiarum & expli-

: catio
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gatio artium, omnifq; fapientie & dorinat
bhumanz veritas, & tot communis vite ad-
minicula; commoda , ornamenta ; deniqua
ipfius naturz & generis humani in terris
conferaatio,ad hanc viam primam & folam
fcientiam referuntur. 1d quod facilé non
ftulto , neq; penitus meritis lamine priuatay
cum cz rationes pérfuadebunt, quz A nobis.
relatz funt, tum'alia etiam; qu# ex illis vni-
cuiq; cogitanti venire i mentem poterunt.
Eft autem & hoc beneficium fcientiz huius,
vt cogitare animus; & ad intaitum atque
afpectum refulgentis veritatis,tanquam So-
lis, conuertere & intendere aciern {uam pof-
“fit. Sed de hoc neg; opus eft vt plura dican-
tur, cum _fi cui hac non probantur qua dis
ximus , fruftra dicerentur, & ficfatis longd
hanc difputarionem produximus,vtillaiam
tandem concludenda efle videatur. Quod
autem attinet ad ftudium impenfum d nobis
huic editioni, de eo etiam nonnihil verbori
faciendum hoc loco effe duximus. Elemen-
ta huius {cientiz ab Euclide colleta & pu-
blicata efle, quibus in formam quondam ar-
tis tota res redadta fuerit, eft in confeffo,ne-
queoratioriem longiorem requirit. Sed illo-
rum ipforum elementorum huius {cientiz,
uz ab Euclidelibris XIII expofitafunt,
ex primi veréd elementa ;fpellari poflunt:
Itag; omnibus difcipulis Mathematice ne-
eeflaria eft horum exquifita cognitio , non
aliter quim difcipulis Grammaticz , illa e+
rics lite-

Zi/éflﬂf(”‘

f/mm
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‘ties literarum & fyllabarum , quam nifi me>

moria penitus comprehenderint, & animo
atq; cogitatione explicata, & ad omnem v-
fam in promtu habeant,fieri nequit, vt pro-
efsiones luculentas in arteilla facere pof-
int. Similiter & nifi edifcendo & meditan-
do hos V. libros Euclidis Mathematum
ftadiofi, tam familiares {ibi fecerint, vt nulli
fabro fuz officinz inftrumenta notiora fmt,
nihi] preclari operis vnquam elaboraturi
funt. Quapropter veré poflamus, vt aiebam,
hos V L libros Elementorum Geometrico- -

wine (inmavgiosum,Elementa notinare.Ad conuerfionem

™5

quod attinet, vfus fum opera amici noftri
loachimi Camerarij, quem hoc confecutd,
longi quidem temporis afsiduo ftudio fci-
rem, vt cognitione linguz Greca, non vili
poftponendus effe videatar. Idem & Ma-
thematicas difciplinas inprimis admiratar
& magnifacit. Sed nobis koc potifsimum in
adornanda interpretatione noua confiliam
fuit, vt {tudiofi harum difciplinart ad Gre-
cam linguam difcendam inuitarerrtar, Cu-
ius conftat proprium effe donum, diainitus
ad culturam artium bonarum illi attributd,
vt intelligentiz & rationisinuenta, verbis
fignificantibus , & oratione diferta enuntia-
re, & cogitationum quafi thefauros, non
folum promere, fed ctiam explicare pofsit.
Mifimus autem ad te Chriftophore Carolo-
uicie, & tibi dedicauimus hanc opellam edi~
tionis noftre peculiariter : quem comperi(-
' em,
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fem,’non modo fapientie & virtutis com-
wunis ac ciuilis laude & dignitate execllere,
id quod eft pulcerrimum & praclarifsimum
in hac vita,fed ad cauffas & fontes etiam re-
fpicerc, omnium ecoram qu honefta, lau-
Iabilia. reta, bona, Reipublice falutaria, 8¢
cffe perhibentur, & veré funt. Quam curam
& diligentiam Graci Philofophiz vno no-
mine vniuerfam indicare atq; oftendere vo-
luerunt. Peto auté ab humanitate tua,quam
in ifta prudentia & doérina necefle cit effe
eximiam,vt & confilium & falum hoc edi-
tionis & dedicationis noftre, gratum acce-
tumg; habere, Et me atque ftudia ifta, qui-
ﬁus rofe&o {ubleuatione & patrocinio , in
hac{eculi peruerfitate, admodum opus eft,
cum fauore tuo tueri, tum autoritate de-
fendere, tum etiam ftudio & commendatio-
neaugereatq; ornare velis. Hoc ad pofterj-
tatem, 4 qua {cis finceram gloriam contin-
gere meritis, tibi {plendidius eft fauturum,
quam muldis alijs & opulentiz, & diuitia-
rum fama, & fi qua alia funt corum,
-qua vulgus {ufpicit & praedicat.
. Per?criptuxh Lipfiz’, v.
1d. Nouemb.

Ez'm)\«'&-l
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na.ga,})\qhm o Ui » aiTives & ro
eire dmidp Srau , % Sulamipenas im’
dndeov , 80’ sndrega 7o pign » I pq&-
THga a'vpm'ﬂarw aMiAws,
XXX VI

Aequabxlxtm duttz linez funt
re&® , qua fuper vna planitie pro-
du&ae, per infinitum etiam fpacif,
verfus vtranque partem , in neutro

- {ibi mutuo incidunt.
Alh';’ﬁ"m Airiudra,
st PETITA
LI . A

o Hrdta, dom warris oqudy,» 0 war

oypsior , bbisay yappls dyays.
) S
. Petatur, vt ab vnoquouis punéto,

" ad voumquodauis punétum, reta li-

neaducatur. -
"B
Keu 'zrewegcoa-,uév!w Lbedayy, nara ¢ cve
nxe;, én’ Libeics CrCadM{rs
: 11,
Item , ﬁmtam re@am lineam
conti-




LIBER PRIMVS:  'Ig
continuata dire&ione producere.
r
Kas Savri xsngw, x¢g Jm;npam xvxlm

sgaPecX.
IEXIX,

 Item,ad quoduis centrum & in
tcruallum circulum dcfcnbcre‘ ’

Koivaz eyvesou.
 COMMVNES NO-

TITIE.

A
T& T0a07% ird s Xo) umww iy irt, - Pac bgica f2
1. . NSemato, -
Quz funt zqualia. vni , 2qualia
funt illa & iater fe.
B -
Kai iah o5, ira agosediy. & ore sl iva.
\I I ° .
Item , fizqualibus 2zqualia adie-
&a ﬁnt,cnam totailla a:quahz funt,
r .
Keu tod Som oo 2 ira ¢¢mge9q 5 T X~
raA{zipu isn mo.

/

: Jtem
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Item fi ab 2qualibus aequaha.

"ablata fint » 2qualia etiam {unt quee
rclinquuntur.
A .
~ xau iy aviross ira wgoseby 5 ¥8 IAa t5iy
aViTd.
I11 l .

Item, fi inzqualibus 2qualia ad-
jeQta ﬁnt tota etiam illa inzqualia
funt.

E ,
Kl tas S adicaw, ira aQagidi, 7a Aos-
> 655V aniTd. ‘
’ \

Item, fiab maequarhbus @qualia |

ablata fi int, reliqua etiam inzqualia

funt, »
* s

Ked 13 Eas@ dimrderiaslra aMsAus ists

Vi,
Item , duplicia eiufdem, mtcr fe
. aequaha funt.
: z.
Kai 13 & aors spicy, lea aMjrois tte
Item,
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vir

Item, vniuspartes dxmxdxae, inter

fe aequales {funt.
'H
KadTa scpaepo{oynﬂw ah?\q)wt, wra aA-
Aghm‘ m. ) .
virr.

Item »que aptainterfe mutuo &
conuenientia funt, ea mtcr fe =-
qualia funt. (

, \ © .
Ketd 78 80y 5 & pigss péiiy iche
-1 X. .
Item, totum maius eft parte fua.

I

Kad mzﬂu a ogom ywmu, irau «.AM- .

Amis “ﬂo

Xe. '

Item, omnes angulireéti incer fe
aequalés funt.
-~ 1A

Kau fos eis Juo Dheis, 66091«« sy.m?ﬂa’a'a,
T4 &aris ngy IiTa asrd péen yavias
o elar, eAdoreras wo CxGamipera

b )UO
\

Magrantl:
disris tan:

L‘f.,;'.
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i doabrandlléion o em a.m{gor, TR me-
a-gtwnu uMquf,s@ a pt-

e day,y o mv o sgbar ¢- G_Ls €2
Aaorms' R -
4 X 1. D\—ﬁ/(' "
r Itcm,f in duasre@asalterare&ta
e e “incidens, interioresin ij{dem parti-
™" bus angulos, duobus re@tisminores

”M‘ "“""'ffacxat, duz illz re&z infinito fpacio
.,:t.(m ,rprodu&ae fecum concurrent, illis in

pambus vbifuntanguli duobus re-
Ma-.brdw., £lis minores. :
Moty b = 1B
Kaw dvo Gée 5 yepior 8W£glix8ﬂb
xI1. S
Item, duz reGz locum nullum
mcludunt. .
: ngo"“’fifc

PROBLEMATA.
THEOREMATA.
PrRoBLEMATA 11T.

E7TiTes



Ayt S, frrnngyl sy lntny, & g indrat,
tiesd PRINY & ZTF

. A

Exi © Jeledons L0cdus
wewsgacpins, wgiye-
vov icém Adbgor gusiioa- ¢
Seu- '
} O

Super data re&a finita trianguld
zqualium laterum conftituenduin

cft, Trimmprla aligi® raeles ir fhin giad

Vafly & L 1A TT s b

DEMONSTRATIO.

Sit data rella ﬁnita « B, fuper qua triangs=

Ism equalium laterum conflituendum est. Centro
quidem a, diffantia vero o B defcribatur circulu,
87 8 utemcentro 8 interualls 8 o deferibatur cir-
calns ¢ y1, & dpunilo y, in quo fe circuli fecant,
deducantur in o B pundareGiey «, y B. Dico
¥ & B effetriangulum aqualium laterum. Quoni-
am itag, ¢ punitum est centrum 8 v & circuli,
aqualis erit o, ipfi « B. Rurfus quis 8 punitum
est cemtrum circuli y ¢ ¢, aqualiserit 8y ipfi B .
Sicut autem demonflratum , y o equalis et ipfi
B a, vtrag, igitur reClarum y «, y 8, ipfi « 8 equa-
liseff. Qua vero funt equalsa vui, aqualia funt illa
G imter fe. Quare &y « ipfi v B aquals erit.
Tresigiturreite y a, « B, B, equalesinter fa

funt, Proinde o y 8 triangulum eit equalium Lo~

N B terum,

~

b

boc
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; ecrum 5 & et conflitutum fuper dasams vaikam fir

mm,qmdfamndam cTal. - S ey

o B 5311

me_ B ERSNRN
M.{u T1go¢ 7o Jobirms rq’udw, B )

Uq-vg S ] J\oemrn 69&@. u'lw
T: & L3y 9»35 :

»1'\‘4.‘ ""M\\M ma 3¢
I"z‘)w LRE
Addatumpun&tiy . N .
datzrectz lincz, qualis rc&a ag—
ponenda eft: R

" DEMONSTRATIO.

Sit datum punéum o, data verdweBag y, pe--
tatur antem vt ad pun8lam o ipfirela By aqua-
ls apponatur. Ducatur ab « puncko ad & punitum .
veftaa B, & fuper eam conflituarur trigngulum
aqualium laterum 8 o 8 ( per pracedentem.) Item
vedla & « continuata direlionsprodycaturin s,
& $Bin{, & centro B, diftantia vero .8y, de-=
feribasur circulus v n 3: -Et rarfuscentro &, in-.
teruallo vexo 8 n deferibatnr circulus v a.- Quo-
meam igitur B punclum centrum eft civculi y n 3.
aqualis ¢t By (per 16. definss. )ipfi Bn. Hem.s .
quia & punitum centrum et civculs » x A, equalis

-~ eStretada redta $n.. Sed quia S w & 8B fumt-
#quales (per xazam. ) erit religua x, reliqua.
aALqia-
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A aqualis. At By ipfiP » equalis st , qia funs
s que ex cemtyo 'in lineam ambisus cirenlé y » 3
dade. Virag,igitur redlarim o2, 8y, cpﬁ Ba
aqualis eSt. Que verd vni funt equalia , & inter
e funt aqualsa. Redaigitur « A equalis eStipfi
_Byreite. Ad puniism igitur « date linse vella
B v yaqualis redaa r appofita cft, quod fievi de-

r° N
Ads deldoar dzﬂm asicar, . R -Qﬂ:{:lm“c«
2m & psdlor@r, T iAdors. o f"""
ve $rke Lhsiar, aPeAdiv. ’ e ' Ao&'é(a; iy
ILT. : 1..5'%?"

Datis duabusrectis maequahbus, nak?.
de maiore , minori equalis re&a.
auferenda cﬁ

DEMONSTRATIO.

Sintaf,yduerelie & iruqualu s QUATum
masor fit « B, de quaminori equalisvelta aufe-
renda est. Ad punitum « linee « 8 apponatar re-
&a equalis ipfiy (per fecundam primi. e m
o 8. Deinde centre o, interuallo vers « 8, de~
“feribatur circulws 8+ (. Dico quod « s fit aqua-
ls y relle. Relle a3, a8 tanquam cequeex
centro, funt equales, & « & ipfi ¥ , aquatiez onfli-
tuta est (per nevaom. ) Evitigitur rela «, que

B 2 per
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per lineam ambitws &+ ¢ circuli; de « 8 ‘yfﬂ".
sar equalisreBa y. Igitur de « 8 refla maiors,

abfulimus reGam o thm rc&a ¥ 4««! ]L
ciendum eras. LT

rnlon:uara "’"'vm"

A nhors
Eab §de qg;ynm, Tog J‘uo wAdp w}x; LISE
J‘uaz a'wgmc > iras fxn ' marsgcw fxa-
-regae. xf g T -yamav. k) yaua. “T@u%'

@ T icey :

G8dar weguio-
PW&" ’ ’(4) 1&' S
Baow ©y Bari
ur&.a sEJ, s@q’ro, ) 2<
frgt'ymav, 'rw'pgt- e _ "" ey o
-ywm oy ts-m s 5 m Ao;z‘m y:qmu ? taqf
Aoswaus yamau; 5 iTes STovTau, mfigcp

exavige , 00" 25, ~ :rmwAsw
!

TRYST Y. R %
’ i"!!i.__ { C o
Si duorum trtaugulorum vnuﬁm

latera duo lateribus duw .31455.““5 |

e emqs. 2qualia habuerit, fic, Wiringyverig;
s St ilatprg, VE refpondeat fiq; angulus angulo

oy ooy, oy pada. T he frmploe »;‘M ®qualis
“"’L?rm s R 1AM, Cornlens eiin,

% U ol derenivwn prbiiags

[ mr‘
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LIBER. PRIMYVS, 2t
zqualis fuerit, is quem zqualesille
rectz includunt ; Bafim hec etiam
hafi.zqualembabebunt, eritd; eri- -
angulum triangulo zquale , & reli-
qui angulireliquisangulis 2quales
erunt; fic, vterd; vtrig; vt refponde-
at, fubter quos aqualia latera fub-

wendude.

‘RXLDE MMONSTRATIO,

“NosiaFiuo trlanguls £ B 5y, $¢8,GraB, v
latera trianguls o B y., aqualia duobus lateribus
&1, 8 alterivs trianguliy fic viruma, vivig, vt ve-
#oqﬁu},é « B quidem aqualis fit &+, ay ve-

10ipfi.0 {, & anguli Bay, + 8{ quos equales

MareBaonludant , quog, equales. Dico bafin

By, aqualemeffe bafi +{, & triangulum « 8 vy,
sriangulo 8¢ , O reliquos angujos reliquis an-
Hala equales , fic vierg, virig, vt re[pondeat, fub-
Yer quos equalia latera fubsendunt , veluti « 8 y

msgube aqualiseris §1 { angulo , & oy B angu=
lus 3 ¢ angulo. ‘

Sint aBy ¢ 81 apta & comnexdinter fe,
r penatsr o fuper 8¢ a 8 reila fuper 3 ve-
m. Qia igitur « B rectagqualis clif & ¢ reda,

Chér 8. com. femt, ) conuenict terminus B csim
.Moriino +, & quisapta ¢ coneniens et « Bre-

84y 8ireBe, Gangulus B o y angule « & {:

- B 2 . apagr

D)
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apta & conueniens erit ¢y re3ad (n&a "
germiinus cancarfam faciet cum termine {, Sed &
B conuenit cum « punclo , vt demonflrarum esi
quare & bafis 6 v bafi +{ apta & conueniens
est. Singutem 8 vy bafin non effe aptam & con-
scntentem ¢ ( aliguis contendat , cum tamen §
terminug ¢ fermino , € y teyminus ¢ termine
sonueniat 5 & neceffe eit admittat duss reltas lo-

" Cumncluders ; giod cum fievinequeat ( per vitie
mam notionem ) bafes B v, + { aptas ¢ conseni-
entes inter (¢ musud effe neceffec s quapropter
etiam equales ( per o&auam notienem. ) Proinde
& totum triangulum a8y toti triangulo & ¢
aptum Cr conueniens est 5 atg, ideo aquale , nec
non & reliqui anguli reliquis 4ngulu, ficut « By
angulus 3¢ angulo, «y 8 verd 8 s equalis eid.
Si igitur duorum tmngulorm &re. quod demon-
Srrandum crat. .

E’

oo siadires TV w'aa-xt}\m fzg:-yumv > m m:of 5 Bacd
e, o o ywmu, oo a.MnAms' dn. Kas m:nﬂx-_ |
5 biomgabt oe CAqNa'wv T lray Gi{wr,

E. &
it fh. m \m‘o who Bdriv ya- -
vicu, (oo dRGAeus Z’ror- ' 7
T, %

| vo, & e
In his triangulis quz duo. 2qua-
' lia cru-
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tiwcrura habeat, anguliiuxta bafim
tater fe zquales funt, & fi vierius-
toflict fint rete lllaehn exxqua-
;s},ﬁ erunt etiam anguli infra bafim

in&GE, caequare&
WML T o
<ol b&\np guMo N S T K A T10.
Wghetrjanguiom oy 8 quoed duo equalia crura
-habis; ¢ B :latus aquale fit « vy lateri, & con-
Wilstrgdiredione:prodacantur « 5 in 8¢ 2 ¥y
W0y Dic oo B3 Yok wagnlvs iusta bafin effe «-
Oquéleseeanglom gioy, 38 y,angulo + 3 8, in-
Wi Jifiniaquilesyeffe. InB S namg, fumatur
WW&M QJ Wreéte « & conflituatur,
w78 G <conmetantur lineis reis
"hm‘{ 3 LY Mikebyg: -ighbur sriangulis « o
@ n B, duo Laera vnius aqualia funt , duobus late-
ribus altering, fi fic virumg, vtrig, vt refpondsat « ¢
quidem ipfic n, & oy pfi a By ac v a { angu-
mzqulk“ &R %l B angalo (quia eitidem an-
-ZN Sl Voriy, commans. ) Bafis itag, ¢ ¥ equa-
Kseitbufin 4, Cralytriguetrum o« » B tri-
quetry’s, & angulug, ¢ v equalis angulo « 8 ».
-ﬂlaguha «ly m‘gulp «n B, (per quartam
opofitieném. ) Porrd in triangulis ¥, B8y,
iﬁ latera BT, { v, equalia funs duobus lateribus,
3», Bu, 6 f ‘nﬂdmdﬂ Pfiny, & é'ytpf »f,
%'pngufr 50 By 87 vy yaquales funt, vr demon-
s sl B 4 Sracum
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Shratum i}, Bafisigitar By equalis eft bafi ¥ B,
& totum triguetram £y, toti triquetro 8 » ¥,
& angulas { By, angalony B Seddemonflra-
“tum ¢f} angulii » B a, aqualem effe angnlo {ya,
abillo auferatur 8y, abhoc { v 2, qui etiam
equales ﬁmr s & relinquentuy yB oy, Byaan<
guli, qui funtiuxta bafin , equales. Si enim ab &~
qualibus equalia auferantur , qua remanent fune
aqualss (per tertiam notiongm. ) Demonfiratums
etiam et (v B, n {4y angules equaleseffe. In trie
angalis igitur que duo aqudm ¢c. guod demon-

Andum erar. ) m -y ,

£ ‘mu;é Aoy

'Z’Sfo Kov am ‘“ M‘ W
prois: ot B Ew 'myam'au ¢ dvo yamm s ira aRiIAous
ARER uﬂ,mmuﬂ'o T fTos g, :

V100 stqmion’ 7""“ (@ erenicas WA~
e dp o !“‘: icas amqhas’ sa-oyj
[ . "
;:KM .+ Si trlangulum duog 7
angulos 2quales inter fe

habeat, erunt etiam latera aequalxa.
gux fubter a:quales angulosfubten-
unt »

nsmonsrkkrt'o-

Sit trianguluni 2 8 v, quod angulum « 8 ¥
agtalem bab:at o 8 4 anglo, Dico o f latms
aguale
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aquale effe lateri « . Sin verd quifpiam hac Ls.
dera inequalia effe dixevit, alteruns corum mains
ait , & [it o Bmaius , de maiori asstem « 8 aufe-
ratur retaB 8, equalisminori .y ( per tertia )
Crducaturvelta &y. In duobms igitur triangulis
aBy, 88y lateraduovniwB y, 69, equalia

Junt duobss lateribms y B,y @, & B3, ipfi ¢ 7, a6~
6 virig, communis, Et angulus &8y, quifié- -

licet dusbm reclis aqualibus , includitur angule
«y B equalis eft , ex bypothefi, Bafisigiture 8,
aquali st d y bafi (per propofit. 4.) & toram
triangulum a 3, toti triangnle 8y B, mains mi-
woriquod eit abfurdum. Sisgitur triangulum daes
angulos &rs. quod deminflrandum eras.

S -
Ex 15 aorys e, dvat raie adreics
Lbms , amas Jo Clikae iras.ixatige.
éxarige, § cusalioo)mees Zv o
s xg) nmavonpeela s I+ TIA
TaAOTE pigys T dra Wi
gatié Exucei yviis #Zapxns
Lbhaus, ;08 Gy
‘ vt . ‘
Super eademre@a, duabus eif-
dem reétis, aliz duz reCte 2quales,
fic, viraq; viriq; vt refpondeat, nun-
| B 5 ‘quam

-

Negara. ¢f
g
 afhrm#
mﬁ'ﬂ"t L)

uane,
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quam componentur, in alio atque
alio punéto, ad eafdem partes. vk
-extrema habeanteadem cunspret
pofitis re@is.. o . wede
. 40 LOMNE S
DEMONSTRATIO, °
G i_ R / ‘\ t»fq'u.\n\('
A tgrminis relle a6, ded/tumgr dusreds,
quainy puniao concarrant G fint ille duereste
« 58y, Diconon fieri peffe , vt "alis dug rede
~ ab iffdem terminis ¢, 8, & 2 7 8 7. refir equales
i alio arg, alio puntto , quam in "y pundto e4fderh
parses verfus componantur. Si verd boé fitripik
Je quifpiam affirmabic companantar o v, ¥ 8 li-
nea cafiem partes verfu in punito 3.¢xa feila
aqualucflo « y reile. Trem @ refta, 8 yrelty |
Conneltantur punda v 8 per lmeam Yedam,
Quoniam oy, a & redta dquales fune [ éxBypd- |
thefi ) erit angulid ¢y &y imgilo a &y ddiéald,
( per quintam ). ed 5.8 7.angwivs o5t veaipr augd-
lo « &y (per nonam notidnem, ) Margt itdgy &t
O B8y angulus.a.y 85 angule eo ngd_(gfgn,g- !
firabatur equalis o J‘-ylkng”dwﬁ{: Ttem « 3y an-
Zulus masor ¢St angulo 8 y 5, ( per nongm netio-
mem.)ai 8, B'y redde’ex bypothefi funt equa-
les. angulusigitur 8 8. .. fums equalen( per
quintam, ) Ef igisnr B Sy angulus, & longe vien-
sor angulo § 3 8, & videws equalinguadestabiar-
dam, Super cadeas igitur rea Cre.quod demon-
andum erat, T Eap dVo




LIBER PRIMYS, :’.7“«‘
Ews 306’ 'rg:ymu, m; ) ‘a').wgm Tl
J‘uax wMugaus*. trag fx1, suﬂgar ixa-

ng:; 615 » m g 7w Banr T Bua-{ icko,

E( -rlw‘ Cm'a mv fmv 69{athg;¢x¢-
F"h’ L me - ) N '

- V811, s o ;\”,

Si duo tnangula duo latera duo- erv
buslatcribus #qualia habeant, fic, 7"
vtrung; verig; ve refpondeat ,. quuc egvioom
bafin quague habuerint bafi zqua-
lem , tum etiam angulum angulo
‘@2qoalem habe¢bunt, cum quem -

qualesteite incladunt.
D smon STRA.TIOo

. Smtdaotmngult a8y, 81{s qua babent
| duolatera o B, &, duob. latevibus s, & { aqua-
t bia, fic virumg, virig, ve re[pondeat, & bafin &
i &gualems bafi + {; Dico angulsm (3 “y ¢qul}n

efe
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cjungalo + 3¢, Sint enim « 8 vy 8¢ { apra
inter fe mutud 5 &r conuenientia tmngula &8
punBum panatur fuper s, GreBaly S pvr f
vedam, Cr quia equales Junt, 7 unglum concyr—
vet cum { punito, Quando verd £ y apta ('g( }u-
ueniens est s {relle, erynte "g >0y Tetly

3¢ apre & cotimenientes. .s'm autem.. B 'y 2
apta & conueniens refle, s f & famu 28 :: a\y%
von conuenient lateribis 35, 8¢, Yfed dur g&
vt 1, w, tunc fuper eademreiia s g,

cifdem reitiss &, 8¢, al' iadue m‘h ¢qu¢l;: { g\
nls 4by{dmtcrmmu X ,dvu, yidew
lisrelles 8¢ » {reth 24 almdpwfgﬂg
quam ad 3 eafdem paries “Verfus videlicet ad»
componentur. Sed hoc vt deman/x‘mmm g{t
propofit. ) fieri nequit. Siigitur duo m ;%;
Letera ¢re. quod demonflrandum eras.

rgo;niuhxm n;x. \
b AN

9 SRR L
Thd dbéicar | 'yanav 66'00- 6. g
Jgapers dixa -rquq.‘ . '

Xt biakash E’

Datus angulus re@a- °
rumlinearum, aquralitcr dxﬁccan—
duseft. o
 DEMONSTRATION .. |
SR S |
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S Bit datms angulus vectarum linearam 8 « 5 in
dues’equales partes fecavdus. In « 8 redla fuma-
wurt forsuito pundtim §,°¢r fiat o ¢, pars refle
« Y, dqualis recte o 8. Efpunda 3 s per lineam
réQanstinneclaniur. Item fuper 8 s vectam, tri-
bt equaliumlaterum 3 £ ¢ conflisuatur o
e primam | & ducatiir = { reda. Dico reBam

5 s dngillon qui. Jih' 8 « 7 it , in duas equales

10 fecare, Rolta's. $, recia o 1, equalis 31, ¢
‘tonmeunis, Due igitir rete, « 8, « 7, duabus
28k, 4 aqualés funt; fic'virag, virig, vt re-
phideal. EY bafts 8.5 bafi's { equalis ety por xas
Youeold, ‘Angilus igitar ol , equaly ¢it an-
J;; ¢ 2 L (peroftauam propofitionem, ) Proa
inde'angulus, qui fub G & ', in duss aquales pare
teper'al rg&qri;)'cjhﬁ: ¢, quod fietidebuis.

3

R
1l Jbiiray :39’&';1 we- I
ﬂgd:!u'gkg , J&x‘:& Fewér,
. B xe

B N RS

Datareda firita; 2.
a‘xgef'diﬂecanda eft -
DA 5

SR L O

P REMONSTIRATIO. ‘

_ Sitdata reda.finita o B equaliter diffecande

Conflituatur fuper eam triangulum aquelium la-

ruma By, & angalusquifub « ¥ B, [ecetur -
' o equalirer,
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aqualiter, perreltam y 3. - Dico quodrela « @
in & pundbo, equaliter [it diffeits. Quomiem igi-
wurrebia o v, aquali esirelle v B, communis
autem v 8 rela, erunt diaredle a y, v &, dua~
busreBis By, ¥ 8 equales 5 [ic vivag, virig, vt
vefpondeat, ¢ angulus qui fub « v &, aqualis est
angalo 88 (per nonam. ) Bafisitag, « &, bafi
@ & aquelisost ( per quartam.) Dasaigitar reita
Jinits o 8 aquabterinpanile & diffelacst, quod
ﬁ‘r"M“"t. R -
_ IA ‘
T§ oy iz , o8 T agls adrh de-
9;’?@" 'O'Wﬂlﬂv ’ ﬂbf TA
» | / = edle
oglocs yawios » dbiay
geapmle &yaydy.
' X1, “ r })
AdatareQta,.ex eojquddin illa
datum punétum fuit, linea re&ta ad
angulos reGtos educenda eft.

-DEMONSTRATIO.

Sitdatarellaa o, datum autem in capun- |
&um v, ex quo lingareia ad angulos rectos , re-
8¢ o B educendacst. In «y fumatur fortuit
pundam &, reile™y & fiat ve equalis. Item
Juper 3 vreClam, conflituatur triangulum equa- -
lium laterum § & s, & ducatur { y recta. Dico

. quod
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giddatd reda x Baox pundo v; quodinillida-
1ty ot angule\fefys edudta fit vy .
Quonions cnipe relld.d: 5 equalis ¢t relén o,
-Gy, reita sontnnsinh \Bue itagy & v, ¥&,y-,
duabygrry. Syveqialess\finvtrag, virigupsres .
[hivdemuier bifis RE aqpatineii bafi 0. 5oQer.:
xdparel) AngubRIRRAr Rinr aqualis eit amgsin.
losfinémiep {m‘m«hm Vieogpiganr -
angulyrdim iy ,”Afd’&wﬁn&mmm%
tur reéta Gre. quod fiers debuit. RTFICI

AT

~

Ems 1%:’3'3«3-: ‘aggﬁg ww{gg&, )au % .

J‘oﬂnr@» ueld by B

mvnr axdle- L\

7 4 xw

HOY 015 2 4‘,;
bewf) Jxmtl put o N

Ad datgm;m@gmmﬁmtam, dc
datopuné&to, quodinipfa noneft,
perpendiéulatis’ réa’a"li'nca ducen-

- PYI )

frewrs

dacefly woonm mwnh o L

e hxm K" “‘1“&151'10
‘nﬁ}”

“&mdau reta mﬁm « By datum vers pus-
Ramn, guodinipfawonest ;4 quo in-« B pere
peodisularis. vedta lines ducenda eit. Super y de-

Benn Jevibatar
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feribatur civculus 3 { tanti interualii, vi « £ re-
&am fecet fortuito in punllis 3 ¢, ¢ 3.2, rela
disidatuy in duss partes aquales, in puno 3,
(per 10, propofit. ) Conmellantar ¥ 2,7 %, ¥

- lineisreltis, Dico quod ad datam re@am infini-
¢am o B, de dato puncloy, quodinipfanenest, :
perpendiculum deductium fir ¥ S. In duobus igi-
tur triangulis vy 30, 73 s, duo latera » 3, Sy, |
equalia funt duobus lateribus s 3, 3 v, fic virumg,
wirig, vive[pondeas. Etbafis v » equalis et bafs
¥ o ((quiafunt ee que ex cemtro. ) Angulus itag,
¥ 3 » equalis et angulo ¥ 3+ ( per 8. propofi. )
Et funt anguli contini, vterg, itag, eft refius, ¢
v ¥ reaperpendiculum est fuper'a 8 reCam in-
finitam, per definisionem perpendiculi, que ¢3t vn-
decima. Ad_datam igitur rectam Cré. quod fagi-
endum ¢ demonflyandum erat.

THEOREMATA I X.

’ Ir
”‘kw\

o, )é %:é"@&a,iw’ Lbsiar caldira, yavias
,:ﬁ mr’;cu'om, nTes dvo 5g9a4‘, 1 ap «
S 1. wif: Quaiy dgbecis ras waiferd,

X111 .
SireGam fuperre- g,
&a quocunque mo-
do collocaueris,ita vtanguli fiant, '
erunt’
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erunt anguli duo re&i aut duobus
reétis zquales.

DEMONSTRATIO.

Reita quadam o § infiflat rete ¥ 8, & curm
ea faciat angulos v B «, a 8 8. Dico hos an-
gulos aut duos reGos effe , aut duobus rectis equa-
les. Sienimy 8 ¢, o £ & equales funt , erunt
¢ reiti, quiacolitingi. Sin verd inequales fue-
vint ex B puntto educatur perpendiculum B¢, fu-
per v 8. Anguls igisur vB¢, B8 funt duo re-
&i. Item quiay B ¢ equals ¢fi duobus angatis
7 8 &y a B, affumatuy angulus ¢ 3 8, Duo i1ag,
y B¢, ¢ 8 & anguli equales funt tribus anguiis
YBea, a Byt B3, Rurfus quia angulus 3 € a,
aqualis est duobms 3 € ¢, € a, affumatur angu-
lus a8y, Duoigitur $Ca, o« Cy aquales fune
tribus $€e¢Cav et € > anguls. Sed & demon-
ﬁmtum el yC4,e € J‘angulo:, gifdem trib. aqua-
leseffe.  Que verd funt equaliavni , & inter fe
aqualia funt.” Angalisigitury €e, + 8 & squales

~ funt anguls $€a,aCy. At ¥C€e, €& funt duo

relli( per apparatum. ) Proinde 8 €, « € y an-
guls duobus rectis funt aquales. Igitur fi rectam
Super reGam &re. quod demonflrandsm fuis.,

1A
Eab mgis vin beiee, xg) 705 mgbe sty o
‘4““}
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weics; Vo Bldau , w1 wegi Ta miTa pigy
- neipsros 5 Tog SQeLs & 1A
yawvias » dvay spldic
ivas wawry s ix' -
Bedus Eey) aMirass 7. B
e Glatau, ,
X1r1te .
Siadaliquamre&tam & pun&um
inilla,duz re&2 non cafdem partes
verfusfitz, continuos angulos duo-
bus re&is zqualesfecerint, direta
extenfioillarum re&tart futura eft.

DEMONSTRATIO.

Addatam re@lam 2 €, ¢ ad punBumeius ¢ |
dagreBe €y, €8 non cafdem partes verfus fita
[int, & contiugos angulos « €y & o€ & faciant
duobus reltis equales. DicoyC & €8 rellarum,

- extenfionem effe directam. Qued fiy € non est in
diretaextenfione, relia € &, eftoquod € s cum
¥ Cyfit in dire(la extenfione , Quoniamitag, « €
reita, y € s vectainfiffit, facit duos angulos ¥ € «,
« Gt duobus rectis equales (per13.) fed & @ €
o €& duobus rectis funt , per hypothefin equales. -
Anguliigitur yC o, @ Ct aquales funt , angulis
« €y, w8, auferatur angulus communis & € .
Reliquus igitur angulus o C s aqualu ¢§t angulo
: ald |



LIBER PRIMVYS. 35
«€ 3. Minor videlicet anguius, maiori, quod fie.
ri nequm Proinde C 8 cum ¥ C eftin diveta ¢x-
senfione. Si igitur «d aliquam reamcre. quod
demonﬂnndum erar,

- 1E
Ew J‘uo Dléiau 5 rsmwa‘u aap\n)\ug, mg
mn zagucpb -ymm;. " GIE.

trog «.Msmm: o -

[y L .
, XV,

Cum duz reQe '

fefe murtuo fecant, fit vt faftigiorum

anguh fintinter fe aequalcs. _

DEMONSTRATIO.

Ducenimrelte a C, y & Je mutuo in 1 punite
interfecent. Dico anguluni s y aqualem effe an-
gulo 8¢ C. ltem angulum y 3 C, equalem effe -
angulo =< 8. Quoniam enim n&a o ¢ infiftit ve.
@ 8yidr cum cafacit v+ a, « 5 8 angulos, erant’
anguliy s «, « s 8, duobus rectis aquales (per 13.)
Rurfus quoniam reéta 8¢ infiflit reCle 2 €, &
cum eaangulos 2« &, &4 C facit, erunt « 2 &y
& & angali duobus rectis aquales.  Duo igitur
7 tasa s Sanguli aquales funt, duobus .8, 8¢ ¢
angslis, Auferatur a « & angulus communis, re-

kquus iy tgma ytareliquo 8¢ C aqualis. Similiter’
S C 2 demens
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demonfly ebitar angalum ¥t C aqualenseffé an-

gulo &« @, Quando itag, due rela &re. quod de-
sonfirandums fui; 1

) (4 .
TIavrie nevy v, pici vay ©5 &
wA&gﬁv a’xCMGa'a‘qr’ﬁ
. .~

Crras -ywvm.sxawegox 7 e ‘A

erres » :(gq amwarviov,  § N\,
pﬂ{” i?‘- V
XV I. o
Vniufcuiufque triangali; produ-
&o aliquo latere illius , angulus ex-
terior , vtrouis eorum qui intus &

ex aduerfo funt, maior eft.

DEMONSTRATIO.

Sit triangalum .y €, cuius latus €y produsa-
Cturin &, Dico angulum «y & exteriorem , vire-
uis corum , qui intus ¢ ex aduerfo funt angulo-
rum v € e,y o.C maiovem cffe. Secetur latus oy
equaliter in punclo « (per 10, propofit. ) & du-
catur €s, acpraducaturin {, ¢ fiat + £ reéta,
equalisrellaCe, & connellantar per lineam re-
dam { y punita. Item « yin » extendatur.
Quoniam a.s reta aquals est, refle <« v (per
xatacx. ) € Cs veita, + { recte. In trianguli
igitur o C, (s, dno Imm, %, Cs equalia furt
: duobu
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duobu lateribus s v, {, fic vivamg, virig, v re-
fpondeat, & angulus 2 s B equaliseft anguio e ¥,
Sunt enim faftigioram anguli. Bafis igitur « 8,
equalis eit bafi { v, & «fetriquetrum, { + ¥
triquetro, & reliqui anguli veliquis angulis , alter
alteri quos aqualia latera (ubtendunt aquales
igitur ys, angulus, B o ¢ angulo , ¢st equalis.
Proinde ajy & angulus , maior eit 8 o  angulo.
Similiter fi equaliter 8 y fecesur , & fiat appara<
tus 5 vt privs , de angulo B « y demonfirabimus,
B y » angulummaioremeffe angulo « 8 v, fed
By n, a7y & faftigiorum anguli funt equales, Ma-
ior igitur ey &angulus est 2 8 angulo , fed &
Bay angalo maiorem effe w7y & demonfiratum
eit. Vnivscuiu(g, igitur triangali &re. quodde-
monflrandans fuss. o :

) 9/
Herrss wgiyiny » & o yeavia s So o Princspisim.

bwv érdosoris eics» warin 1z, o 2"“‘33‘:‘
perarapCayipsras. i ‘f;;: 62.'
R XVl N\ AV IR,
Vniufcuiufq; -trian- 7 dlo nmgyZ.-

guli, duoanguli duobus reis mi- & .
nores funt, quacunque ratione pet-
mutentur. S
DEMONSTRATIO,
' c 3 .- St
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. Sit triangulum o &y , Dico qued « By fridn=
guli,duo anguli,minores fint duobus re&lis quomo=
docung, permutentur. Producatur 8 y latws , in &
puntum. Quoniam igitur .y & angulus eft exte
serior, maior ¢St « By nteriori & ex aduerfo .
(per 16. propofit.) Affumasur . y 6 angulus com-
thunis , Anguls igitur ay &, a y 8 maiores funt
angulis.ey B, ¢ 87y, fedanguliay &, « ¥ 8 dus-
bus réctis junt aquales ( per 13. propofit. ) Proin-
de ay @, a8y anguli duobus redtis minores funt,
fimiliter conflat 8 @ 7, & v B angulos, Items « 3 €,

o 8y angulos duobus rectis mmores effe. Vniuf-
;“qiufgg igitur trianguli &rc. quod demonfirandum
L.

' IH
Tlarrss aguyive > 4 Woe? o o

wALpe , o peloa yao- |
viay Czworeind. D& !
¢ g

XVIiIll.

.guiio Luws  Vniufcuinfg; trianguli maivsla-
bhmins A tus maiorem angulum fubteridit,

9 .
vha{m’s:‘fn'
' " DEMONSTRATIO.

- Sittriangulum « €y, cuins o y latus maius fit
lateri = 8. Dico «.Cy angulum maiorem effe an-
gulo 2y €, quia oy latus maius csi lateri_a 8, de |
« y abfiindatar rea o & equalireBea B, &

o . comectan-
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omnelantur £ 3. Quoniam triangulig 8y, &y
Lass productum estin o , angulus 8 & « exterior,
maior est 8y B interiori , G ex aduerfe , aqualis
autem eft w B 8 angulus o 8 B angulo, propter B,
a & lateraequalia (per 5. propofir.) Eritigitar
« @ & angulus, maior a y B angiilo, quare & a8y
angulus , longé maior eritey 8 angilo. Vniuf-
euiufque itaq, trianguli mains latus &re. quod de-
monflrandum fuit,
: 10 -
Harres qg:yms Py \:a’o 7y l2 4 To
#«Zma yaviayr. q peler ‘
#Adoa Cworend. e
g ’ /4
X1 X, ’
Vniufcuiufque trianguli maius
latus fubter maiorem angulum fub-
tendit.
" PEMONSTRATIO.
Efto quod triangulum « 8y , maiorems « 8 ¥
" angulum, habeat « %€ angulo. Dico quod latus
o ¥ maiss fit quam o € latus. Quod fi o -y latus non.
et maius « 8 latere, rmeﬂ: eft,vt i fit aut equa-
le, aut minus. Angulivero a € 3, oy C non funt
aquales ( per hypothefin. ) Latera igitur a C, ¢y
non funt equalia. Aequalia enim latera equales
angulos fubtendunt per confequentiam 18. propo-

fitionis, Item a Y lma, non et minws quam o€
C < latus,
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latws. Si enim effet minus thn ctiam '€ y angu~
lus , minor effet a y € angulo , quod est contra by-
pothefin, Non eftigitur o v latus minus quam «-€.
Demonflratum autem eit , quod neg, inter [ fint
equalia.” Proinde ¢y latus maiss evit latere o C.
Vuiufcuinfg, igitur trianguli &re. quod demon-
[randum fuis. :

K

THarros agryivs ai dvo wadbpas , Tas Ao~
VTR pa’émr,«’n ) Ty A K
ueTaAapCarsusya, .

Vo X X.

Vniufcuinfq; trian-

x;‘” guli,duo latera maiora funt reliquo
o miiae QUAcCUNGs ratione permutentur.
e

DEMONSTRATIO.

SitaCy triangnlum. Dico quod cius duo lase-
v4 quomodocung, permutentur matora fint reli-
quo. VelutiCu ¢ oy latera majora funt latere
€y, Item a.C, Cy latera, ey latere , &r € vy v ey
latera« € latere. Producatir €« continuata di-
reltionein S, ¢ fist relte a7y equalie, o 3 vedta.
Connedtantur per lincam rectam punéta &y. In

triangulo igitur & ay (quia e 8, ay latera funt

equalia ) erunt (per 5. ) anguliiuxta bafin e 8y,

® ¥ equales, Seddr €y & angulus maior ek

angulo
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angulo o y.8, Mdioritag, & qui alteri aquali
. adyangule. Et quiady € est figura triquetra,

cuiss € 7y S angulus maior et € 8y angulo. Vni-
sfecuinque verd trianguli maius latns maiorem
angulum fubtendss (per18. ) Latus & € maiws it

latere Cy. 4t & Creila, equali et Ceo ey lan
seribus, Maiora igitar funt C , o« v latera, € v -

Latere, Similiter demonflrabimus quod tum « G,
€ vy'maiora fint oy latere , tumetiam €y, y «
maiora «.C latere, Vmuﬁumf@ igitur é-t. qaod
demanfirandum erat.

KA

Eay qg:yuvs om puc ¥ u’Mgm, mF

vmgamv > dve 69mu 5 cnoc cusalaem,
g wquem'm, T Aozm-w, a K\
g 'zgl'yamf o wi\éng » 6=
Aoﬂom pir iron) » weilovet
3 3 yawiar wagiifers. 7
XXt ‘ .
~Cum fuper trianguli vno latere,
inde vbiillius termini funt , duz re-
&z interius ducte compof t2 fue-
rint, illz fic compofitz reliquistri-
anguh duobus lateribus minores
quidem erunt, fed anguluminclu-

dcnt maiorem. _
Cs Demoti-

A*"L‘h};’
Corvlparts’ p
a':‘.l MW‘
Corisrpr by
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DEMONSTRATIO.

 Stuper trianguli enim vno latere 8y , inde vbi
illiws extrema funt 8y, duareile 8 8, 3y interius
dute componantur iy punito 8, Dico quodreita
€8, 8y s fic compofita reliquis trianguls lateribus
B a, o 7y minoves quidem flnt , f¢d angulem 8 8y
quens includunt, maiorem effe B « v angulo. Pro-
ducatur 8 & ins. Quoniam vniufcusu(q, trianguli
duo latera, reliquo maiora funt (per precedenté. )
erunt trianguli ‘= ¢+ 8 due latera ae, o' maiora
lagere G e. Affumatur y s recta commuhis. Relle
igitur 2 8, ¢ y maiores funt retis 8 5,1y (per £.
“mot.) Rurfus, quontans in triangulo duo latera
vt Smaiora funt 8y latere, affumatur commu-
nisrectad B. Redeigitury s, ¢, maiores funt
véctis 8,8 5, Sed demonfiratum eit Ls , ¢ yrea
&as, minoves effe B a, @ yreétis, igituy o 2y re-
éte longé maiores funt € &, 8y rectis. Porro quia
yniufcuinfg, trianguli angulus extevior maioreit
Virouis corum angulorum, qui intss & ex aduerfo
funt , (per 16. ) trianguli igitur v & « angulus ex-
verior, B & y maior eSk angulo v ¢ 8. ‘Eadem de
canfatrianguli 8 + angulus exterior s B, maior |
- et Ba e angulo. Sedy ¢ 8.angnlo maior ¢St ¥ 3 6
angulus. Angulusigitur 8 8  longé maior e5t an-

gulo B & y. Cum igitur ¢re. quod demonflrandum
erat,

PROBLEMATA II,
M Ao
: Ex teiwy
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, x5

Ex ey oy, a emv ireu 'agm Taus
doletoaus 60««4:, 'rg:yamv ruﬂmq
As )q T s dvo, 'n;:
Amms‘ 5 paCam; 4 o
emu waiTy wusTa- /n '
MyCunysmc. did

o Xgj WaArTos 2pi-
yww"#‘ o wA-
0es, TS Aowmrns peAloves; dlyas 'mqu pl.
TaAnpuCavipsins,

XXII,

Ex tribusrectis quz fint tribusre-.
disdatis zquales, triangulum con-
ftituendum eft. Cterum duasma-
iores effe reliqua opartet quacung;.
ratione permutentur , propterea .
quod cuiufcunque triangyli duo la-
tera quacung; ratione permutentun
rclxquo fint maiora, ..

DEMONSTRATIO.

Sint propofita a, G, y, tres linga vee, que bac
inter fesatione fint, vt due queg, quacung, ratio=
ne permutentur, tertia fint longiores , veluti « &
Cfim longnm rrledy lmgwm &, veladr

v/im
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v fint longiores C. Conflisuendum [it triquetram
quoltrialatera equalia babeat, «, €, v, rellis , fic-
. vt fingula fingulis refpondeant. Sumatur & « refta
finita quidem ad 8 partes, Infinita vero ads. De
&5 recla abfiindatur 8 { velta aqualis « redte
(pertersiam. ) & de { s abfcindatur 3 aqualis
y redte, facilis et aftimatio , i (8 & 0%, ad .
commune puniium componantur, fieri requifitum
triquetrum. Hac autem Geemetrice fic fit. Cen-
tro { & interuallo { 8 defcribatur circulus & x A
per tertium petitum. Sic & centro u 5 interuallo
»'S deferibatar circulus » 3 a, Horum duorum
circulorum communes (ecliones , veluti x oflen-
- dunt pundtum , ad quod pradite lince componi
poterant. Conneltantur igitur per lineam reétam
¢ %y nx, dico {n x triquetrum habere trialatera
equalia 2 Cy yellis, fic vt fingula fingulis refpon-
deant. Refpondet enim’ latus vete = , {» la-
tusrellaC, Item w1, y, que ex primanotione ma-
nifefta funt. Cum enim pun@um  centrum fit
arculs S aeritreflal $ aqualisrede L v/ per
16. definit. ) reftaautem { &, aqualis et rect e o,
(per razaon, ) Igitur & 1 { equalis et reile «.
Rurfus guiapunctum » centrum est civeuli x A D
Igiturre@lany eft equalis vefle » x, n S autem
aqualis et y reite. Ergo ¢r » » aqualis st cidem
redey, & cum{ » aquald fit rete € (per raze-
oxsulo,) erunttresrecte v {yx », » {, conflituen-
125 trianguli trib. vectis datis @ €y aqualis qao\d

faciendum erat, " Tigis
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K .
ngo; ™ J‘onrn Llciat , ygy 70, m:ot ]
rq;mw >7H J\aOaa-n y Gl R
viee dcevbgampa, irlo : a
-ymmv ifigedppor _ O\
ru;qraoﬁg o <

A XX1i11u1. o

Ad datam re&tam & certum pun. He e g/
-Gumillius, angulus linearum re@a- /il <~

rum, zqualis angulo:dato rectarum
lmearum, confhtucndus eft.

DEMONSTRATIO.

8i ad datam « € yectam, & ad ciws punituns
" datil, conflituendus fit angulus equalis ei;quems ,
&y re@aincludunt, Rectarum v s, y &, punita ,
per lineam yeckam conncilantur. Et ad o Creltam
conflitstatur an £ triangulum, vt & nyeda, fit a=
qualis ysrete, & « {recta,y Srelte, as »
-bafis, + & bafi (per 22. propof it.) Erit igitur n ¢ {
angulus dqualis sy & angulo (per o8augm propo-

Jitionem, ) quod faciendum & demmﬂmndum

erat,
THREOREMATA VII
. -KA L
Eos 860 vglyave , 706 o wMGga; » THE

Ud'l'

rarwvliA
primta

ppe
sl
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v wAdpdis o iras fxn» ixatipar ixd-

vipe , .5 yaviay 45 ywias pealere
74 :

x> ATy o XA

Voo dCOdur wrepie- C

xopl'r&o, xg} 'fh} c £

Baair Tas Parsws ' 9
peilova 4.

, X XI1I1TI.

, Si duo triangula , duolatera ha-
buerint duobuas-lateribus 2qualia,
fic, vtrunq; vtrique vtrefpondeat,

“angulum autem angulo maiorem
habuerint, cum quem 2qualesille
re&z includunt , maiorem etiam

- bafim bafi habebunt, :

DEMONSTRATIO,

Sint duo triangula «.Cy, 8+ {, inquibus duo
latera o C, «y aqualia fint duobss lateribus , alte-
rius [cilicet 84,8 L, ficvtrumg, vtvig, vt refpon~
deat, angulus autens € « y, maior fit s & { angulo.
Dico bafinquog, Cy maioremeffe bafie {- Quo-
tliam « C vy trsanguli, € oy angulss maior ek
s 8L angulo trianguli§+ £, & « € laws equale
el 8o lateriyitem oy latus 8¢ lateri, ad pun-
ium drelta 8 ¢ conflitnatur o s 89 angulus aqua-

. I
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lisCayangulo (per 23.) & fiat Surectaverig,
@, 8 relie aqualis, & =%, { npunita per lincas
rectas connelansur. EST igitur trianguli s & »°
bafis, s » aqualis € y bafi (per 4. propefit.) &
Snl, 8 n anguli fune equales (per 5. propofi. )
Cum igitur & £ » angulus maior fit « » { ( quia to-
sum esh maius parse ) = { n angulus longe maior
ceritsn{ angulo , quarerectas » major et { re-
&a (per 19. propofit. ) quamobrem ¢ €y bafis,
maior eske { bafi, i duo igitur trianguls duo la-
teradre, quod demonflrandam erat.

' KE ~
Eas Jlonglyana s Tod dVo wAdiges 5 Tdis
dvas wadgdis,iras XE-

&1, Exarigar ixa-
- 7épm 5 T Bbriy ) '
+ Barwws pedora - ¥

2.
E201 » %l yoviny 35 yoviow welova 24,
oo s Toow ooy L@ wegigopinke .
o xxv.e
Siduo triangula, duo latéra duo-
buslateribushabuerintequalia,fic,
verung; vtriq; verefpondear, -bafim
vero bafi maioré habuerint , angu-
lum etiam habebunt maiorem an-
gulo.eo,qdem ®qualesillz re@tz in-
cludunt, DE-
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DEMONSTRATIO.

SiB aytrianguli, « 8 latws aquale fit s lage-

7, J‘ 2 trianguliy & a ylatus, & ¢ lateri , bafis
verd 8 y maior fit s { bafi , angulus @y nom po-
2eit effe aqualis « & { angulo, quia (per 4. prop. )
6y bafis equalis effer « L bafi quodest contra by
pothefin, neq, By angulus minor effe « 3L an-

'gwlo s ficemmns s £ bafis maior effet By bafi (per

24.propofit. ) ) igitur Bay angulms maior
¢ & { angulo. 8i duo igitur triangula Cre. quod

‘demonfirandums crat.

Ks
Baw b 8o q:ywm, 705 300 yamu‘, 'rm; J‘u.
P 7uma:, iras sxq, mmegav mmsga,
piny wA&gau R p,x wAdbex urlw, nres
ol !'cos' Tms' 5- ._g;

oaus ywmur ) n '
'uza'o'lnmmv,
e pmr T wwv y £

7amw > I T Aamw;‘ wrpes » Teis

J\mrmf ﬂh&gms‘, iras zE{. mwrsgm

nuﬂgw. xg) i Aauzlo yawiar, 75 Aeszrh
7N”¢o

XXV 1,

~ Si duo triangula, duos angulos

duobus anguhs xquales habuenfx_ut, |

1C
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fic , vterque vtrique vt refpondeat,
& latus voum vni lateri zquale,fine
id quod @zqualesillos angulos attin-
git, fenfubtendens fub vnum ex -
qualibus angulis : reliqua etiamla-

“tera reliquis lateribus 2qualia ha-
bebunt, fic, vtrunque verique ve re-
fpondeat, Itemque angulum reli-
quum reliquo angulo,

DEMONSTRATIO.

Triangulorum « B, 85 { anguliB v, item 5 {
fint aquales , ¢ initio babeant equatia lateraca
que equales attingunt angulos , videlicet B, 3 ¢
Dico quod ¢r reliqua latera reliquis lateribus ba-
bebunt aquaba, fic virung, virig, vt refpondeat,
Lo o B lateri $ 5 ¢ latws o lateri 8 { , &r an-
galumreliquid videlicet 8 « 5 angulo reliquo < 3¢
«qualem. Sienim P o latusnon st equale 3¢ la-
Zeri, abfumatur de 8 o latere B« re@a equalis &3
lateri. Et v n puniaper lineamreclam conne-
Qantur. EStigitur 8y » angulus aqualis « { & an-
gulo (per #. propofis. ) Sed ex hypothefi angulo
+{ S equalis est B  « angulus. Ergo By » angue
I equals eft 8 -y a angulo, ( per primam notio. )
minor maiori, quod cum fiers nequeat latus 8 &
equale ¢it 3 s lateri, Quapropter bafis a y equalis

- D est bafi
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| lecm- Gua,;
bibyy.

“dens, viciffitudinem @qualium an-
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est bafi 3, ac veliqums 8 o v angulus, reliquos 8¢
angulo (per 2. propefi.) Porro in expofitis a G 7,
8¢ triangulis fit vnum latws yni lateri equale ,
quod (ub vnum ex equalibus angulis fabtendit, &
Jit ¢ 6 latus aquale « 8 lateri. Siitag, @y latus non
et equale { « lateri , abfuthatur de 8y latere B3
reda equalis, s { rella, & connellantur o S pun-
Gaper lineam. EStigitar B3« angulus , ¢ { 8
angule (per +. propofit. )G B3 angulwfBya
angulo equalis ( per primam notionem. ) exterior
énteriori, & ex aduerfo , quod cum fieri nequess

~(per 16. propofit. ) manifeffumest, & 8y latns

equale effe « { lateri, Quamobrem & a7y latus |
equale erit A‘{ laters, & requu Bayangulus |
veliquo + & { angulo. Siduo igitur triangula duos |

angulos (rc quod demonfirandsum evas. |

"KZ
Eas éis J‘uod:ﬂaa. 4)9«& iuTidsca , T
m»\dE yoviog 5 irag Xz ,
a»\qhtm‘ T 3 W
gcmwko: froras aMi-
Am; » ot létena,
XXVIT,
Siin duas re&as re&a linea inci-

gulorum efficiat, illarum reétarum

du&us :equabxles erunt,
D k-
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DEMONSTRATIO.

InfumreBasaB, 38, incidits(rella, &
angulos in vicifitudine « £y « { & efficiat qquales,
Dicoredtarame B,y 8 dullus efle aquabiles. Sé
. yerda B,y Srectaad B 8 partes fibs mutus inci--

dans, fietillud ad » punium. Estitag, « +{ angu-
- lus maior + { 8 angalo (per 15. propofit. ) sed &r
ex hypothefi cidem equalia”est, quod cum fieri
won pofiit . ad G 8 partesnon concurrent. Simili-
1er demionflrabimus , quod neg, ad « y partes , (ili
mutuo éncidant. Suntigitur « B,y Srecla equa-
biliter ducta (per 36. defin, ) quod demoftrane
ea. ! :

AY

KH -
Ewb iis 3o Cledos» Lhéice dpemiviluca o
Cos yaviav, T) Ertos wgy amevarrion’s %
I 18 aora pien, ivke o, n e Ervosy |
xgj O Ta abrd pign, & g '
duaiv sglais, irots wromgy B NK_
Tagayhos €xor aA- '
Ajras o o Lo, Y ONg N
‘ XXVIlI. :
Siin duasre@asre@alinea inci-
dens, exteriorem angulum interio-
ri, qui & ex aduerfo & ad eafdem

partes tendis, @qualem faciat, aut
, D 2 -inte.

G
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ipteriores, angulos eafdem partes |
verfus duobus re&is 2quales faciat,
illarum retarum ductus zquabiles

erunt,
DEMONSTRATIO,

1 duas a 85y S redtas (s relta incidst, &
s » 8 angulum exteriorem » S & angulo inteviori,
& ex aduerfo ad eafdem partes equalem faciar, ¢
duosinteriores Bn S, 0 3 & duobus reitis equales.
Dicoredtarum a« B, ¥ & duitum effe equabilem.
Quiaigitur en 8 angulo aqualis ¢5t e 0 S angalus
(peris.) & o n S angulusy > 3 angulo equali
erit ( per primam nationem. ) Proinde ¢ 5, ¥ & |
rede funt equabilicer ducte (per 27. propofie. )
- Ttem fi8 3, » 3§ anguls duobus veltis funt aqua-
les (ex bypotbefi, ) & a0 3, B » S anguli, fimili-
- rer duebus rectu funt aquales (per.13.propofit. )
' fequetur quod e »  angulus equalis fit » 3 8 angu- |
lo. (per tertiam notionem. ) auferatur angulus
B n 3 communis, reliquuntur «» 3, »3 8 anguli |
in vicifitudine equale . Quare reltaram o 8,y 3
duitus equabiles erint , ( per pracedentem. ) Si
igitur in duas 1845 rella &re. quod. demonjlmn-
dum erat.

Ke
Eis Tog z:'uga»mi\s; &bsioes 5 Lhia ep-
widluca, ro 18 haMaf yanicg s dh- .
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2iAis Boiei s g T Crrs 74 Eards yoy
awevarriov > xgy I e '
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X XIX.

' In lineas zquabiliter duftasre-

&asre@aincidens, &viciflitudine
angulorum zqualitatem efficit, &
exteriorem interiori qui ex aduer-
fo & ad ea{dem partestendit xqua-
lem, & interiores eafdem partes ver
fus, duobus re@is 2quales facit,

DEMONSTRATIO,

Sint due linee rea aquabiliter dulte 2 6,y &,
in quas incidie rectas . Dico primum quod engd=
losa »3, 29 Xvicifiitndinis aquales facias, deinde

‘quod angulum exteviorems » B, angulo interiori
23 8 quiex aduerfo, ¢ adeafdem partes tendie
equalem, & tertid, angulos interiores @ n 3,1 3 &

eafdem partes verfus, duobus reclis aquales faciat. -
Si enim o n 3 angulus major est 0 3 & angulo , ad<

ycsatur B w3 angulus communis. Ergo a»3,Cn3
anguli maioves funt B1S , #' & angulis  fed illi

Junt duobus rectis equales (per 13. propofit. ) Er- -

80 bierunt duobus rectis minores, Quare refle
D 3 | =87 &,
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« 8, &, viterius producle concurrent ad 8 8 pave
ges (per 1. notionem. ) Non autem concurrunt
etiam infinite (pacio producta, cum equabiliter
duiteponantur. Igitur 3, w3 & angulinor
Jumt inequales , fed squales , quod primo loco de-
monflrandum fuss. Deinde, quias»8 , & v 3 an-
Luls funs equales (per15.) & a v 9,2 3 & anguli
quog, equales , vtiam it demonflratum. Igitur
& s wBexterior n 38 interiori evit aqualis (| per
1. notionem. ) Tertio, quis +3 8513 & anguli e
quales funt , adijciatur virig, communis B S an-
Sulus, erunt angulie n 8,803 equalesBr 3,038
angulis. Sed ills funt dusb. re&lis aquales (per 13.)
Ergo & hi dus quiinteriores eafdem partes verfus
Junt , duobus veilis aquales erunt. Inlineas igitur |
equabiliter du@ as Crc. quod demonflrandi fuit,

A
Airy awrnﬁﬂmf. wa , Ay @
ga.mm > Xgd ¢»q- - 8L 2
Awis da a'aga.m-- b d\\

Adie yoR
) x X x .
In qmbus lineis re@is zquabili-
-tas alteri refponderit, illarum inter
fe duttus 2quabiles erunt. »

PEMONSTRATIO.

- ui
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- Quiga B, ¢ { linearum ductus est equabilis,
dtem s,y 8 lincarum dudlus ¢St equabilis.” Dico
& a8,y & Linearum duftus effe aqualiles, Indus>
Catur in cas » Ix. Suntigitur an3, »3{ angul
inter fe equales ( per primam partem 29. ) Items
w3, 3 8 angubsinter fe funt aquales (por fe-
cuudam partem 29. propefis. ) Ergo per primam
potionem an x , v x & anguli inter fe funt equales,
Quapropter a 8, y & linearum dultw funt equa-
biles (per 27. prepofit. ) In quibus sgitur lineis
redis Gre., quod dcmnjbmdum fuit.

. PR.O B L au»; 1.

AA’

AT E J‘o@m@a onueis » 74 doeioy -

beice » wagabl\q?m -  AA o

Qéiar seapplo dya- R

yar. N ¥

"XXXI, .

A dato pun&o,datz linez re@,

reta linea aequabnhter rcfpondcm :

ducenda cft. .

DIHONSTRATXO. :

Pera punlum datsm ducenda reita, que l-
quabilis fit 8y rette. Sumaturin & yreda fortui-
20 & punlum , & o & puncta , per lineam reitam

_ D ¢ Gonneitans
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sonnedantur. Item ad rellam o 8 & ad eiss pums -

Qum « (per 23. ) conflituetur angulus s « 3 &~
gualisw 8 y angulo. Item recle ¢ o ad diveCtam

extenfionem adijciatur « {. Quiaindyas By, ¢
incidit o & recta , & facit viesfitudinum angulos
sad, a 8y equales. Suntigitur rearum € v,
2 £ dulus aquabiles (per 27. propofit.) & date
igunr punito ¢re. quod demonflrandum erat.

THlEOREMATA X.

+AB

Nayris frgz-yuw, pmec Ty a'MOeuv ago-

ﬂuCAqOm‘n: > 1 CrTOS yavia J‘um ToUs |
cno; m ammnwv.m. o

oy b5t Koas & &r7os & \

tpiydvg reéis yavicu,

- duaiv bebatis Ve iy,

‘ XXX17%a o
Sivnum latus cuiufcunque trian. .
guli vlterius produétum fuerit, an-,
gulus exterior duobus , qui intus &
ex aduerfo funt, zqualiseft, & in-
teriores tres anguli in tnangulo,
duobus rectis xquales funt, |
DIMONSTRATIO. :
Trungali
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Trianguli « 8y latss B  diree extendatur in
8. Dico « y & angulum equalem effe duob. 8%,
af y angulis. Item tres interiores trianguli angu-
los,aBy,8ya, yaC dubusreitiseffe aquales.
Per -y punium ducatur y svela , que fit equabi-
lis ¢ Byeda (per pracedentem.) Suntigitur ( per
primampartem. 29.) Bety, eyt anguli equd=
les, & (per fecandam partems 29: ) o8y , vy &,
anguli equales. Totus igitur « 'y & angulus equalis
et interioribus triquetyi angulis & exaduerfo po~
Jisis , videlicet B ay, ¢ 8 y. Item tam « y & an- -
gulo quama 8y, Ca’y angulis, adijciatur com-
munis ¢y € angulus. Sumt igitar illi duo bis tri-
b equales ( per 3, notieniem. ) Sed illi duo equa-
les funt Nuobus reis (per13.) Ergo & bitres
€y, Bay, yap duobusretis funt equales,
( per primam nosionem: ) Siynumigitur latus cu-
iufeung, trianguli ¢r¢. quod demonfly andum eras, .

AT
Al o 78 xg) wagaMirgs I 72 abTd
pign, Tnevyrseadi- AT
ries » % abTau frauts ";N
wagéhMAo{ drw. f
XXXTIT..
Illz linez re2 , que ad eafdém

partes zquabiliter du&tas zquales
§  coniun--
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coniungunt, & ipfz zqualesfunt,
& zquabiles dutus habent,

DEMONSTRATIO:

Rella o C, 8, fint aquales ¢ equabiles , &
alisducreBte €5, oy ad cafdem partes illas con-
sungant. Dico a7y, C Sreflas aquales & aquabi-
les ejjc. PunitaCy per Lineams relam conne@an-
tur, Induobus « 3y, 8y 3 triquetrisduo 2. € , 7 6
Lateraaqualia funt duobws y 8, By lateribus , fic
yirung, vtrig, vt refpondeat. Itema By, Cy 3

anguli , quem aqudles illa reie includant , funt

aquales (per primam partem 29.) Evgo (per 1.)
wy bafis aqualis e5t 8 3 bafi, item « y 8 angulus
k3. € & ungulo; propter equalstatem « 8, & recla-

rii. Quarea B,y Srede (unt equabiles (per 27.) f

e igitur linea recte qua ad eafdem partes G
quod demonflrandum fuit.

AA -

Tar wagamhoggapym xagmv y o n- .

Y wAégm 74 y. JAA

g
Rgy ywvics , icau am\n- ‘ :\: . :
Aaus eof, Ka qé\m;u- A D, y

9ed6, asta dixge Tiperd.
XXX1IIT

Eorum locorum quz xquabili- \
‘ busli-
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buslineis defcripta funt, ex aduerfo
tam latera quam anguli 2qualita-

tem inter fe habent, & diameterilla-

in duas zquales partes fecats

DENONSTRATIO:

Sit o G Dy figura equabilium linearsm . dia= -ﬂ

meter autem esws fit Cy.-Dico, tum o G,y & Itens

a7y, B&lateraexaducrfo,tumCay,C8yiltem .

aC 8, aydangsles ex aducrfo inter fe aqualita—-

sem babere. In duobws «. €, Cy & triquetris duo

angulia Cy, ayC equales funt duobus angulis

€28y € d, fic vtrung, virig, vt refpondeat. ( per

primampartem 29.) ( Sunt enim 8y, €y &in
vicifindine angulivefpe@lu « €, v & equabilixm
rebarum. & incidentis in ear € y reda. Item,

«¥C, yC3funt anguliinvicifitudine ,refpeitu

a ¥, B & redtaram aqualium , ¢ incidentis in eas

Cyreia.) Deinde aqualibus angulis idem € ¥

latus adiacet. Ergo per primsum cafum 26. reli-

qualateraa G, ay, reliquislateribusy$,C 3 4=

qualia babebunt. Sic virung, verig, vt re(pondeat,
& C'a 'y angulum € &y angulo aqualem habe=

bunt. Cumg, « €y, Cy & equalibus angulis, aqua-
les anguli adijciantur illi quidem y € 8, buic verd
oy C (per 2. notionem. ) « €8 totus angulus 4=
«Jualis erit toti « y & angulo , qui funt reliqui due-
Fam ex aduerfo angulorum, inaC,yd 4414;:5-.
~ L]

"
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Kium linearam figura , quod dcmmﬂmndam evap
. primo boco. Rurfis quia Latus a. € eit aquale lare-
viy & Latus €y commune pirisg, mquetm . Dtlo
igitur latera « €, C duobus lateribuws y 8, €y
func aqualia, fic virung, vtrig, vt vefpondear , &
angulus 2 Cy angulo Cy 3, quos videlicet equales

includunt est equalis, & totum triangulum « € -,
* gotitriangulo €y & equale. Diameter igitur vy
locum qui equabilibus lineis deferiptes est, in duas
partes equales fecat | quad fecundo loco demon-
firandum fuit. Eorum igitur locorum que aqsuabi-
kbm &re. quod demonflrandum erat.

. AE ‘
Ta w&ga»&ﬁwg&ppu Te J?n 7 A
Bao-ew; orTe, XY P o N g R
ToUS ADTAUS 'mzeuhM- -
Quis, ira aRAAess igie p 7 AR
XXXV, /4

Figure lineis zquabilibus defcri-
pte, fifuper cadem bafi& in ijfdem
®quabilitatis lincis fint, &ipfe in-
terie zquales [um:.

‘DEMONSTRATIO.

Sint due equabilium lmamm ﬁgam aBy &
¢y fuper cadem Cybafi,&inyfdemal, Cy
~ equabsli-
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wquabilitatis lincis. Dico 2 €,y & aquabilinm li-
pearum figuram equalem effe + G, Cy equabilinmp
linearum figure. 1n duobus a1+ 8, &y triquetr .
due latera s s o C aqualia funt duobus luseriba
8¢: 8 v fic verang, vivig, verefpondeat. ( sum
enime Srella aqualis it Cy relte (per 34.) &
pereantlem s {rela, B yrea s per primamno-
tionem evit a & relhaaqualis , « { recle, virig, au=
tem adieca 83 vella, per 2. notionemn e s, 8¢ re-
&as aquales facit , & o B, &y aquales funt, (pe?
34.) Deindes o € angulus { 8y angulo equali
eit (per 2, partem29. ) Erge (per fecundam
partem 4. propofic. ) s o C triquetram aquale eft
{ &y triquetro. Commune virig, triquetye fi au=
feratar & v ntrigaetrum, relinguitur (per tevtiam
notionem. ) menfulaa Cn & aqualis +» 'y men-
Jula. Tandem fi equalib. menfulis adijciatur 8y wy
triquetram , per fecundam notionem mianifeflum
erity a €y & s 8Ly aquabilium linearum figuras
#quales effe. Figure igitur lineis aquabilibus ¢Gres
quod demanflrandum evat.

, , As ,
Ta WapaMnAiseaupe, o Jo3 riov Seed
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‘Figure equabilibus lineis defcri-
pta, fifuper 2qualibus bafibus & in
jjidem xquabilitatis lineis fint, in-
ter fe quoque zqualeserunt.

DlMONSTkATIO.

Sint « 67 8,4 » 3 equabilium linesrum figu-
ve fuper aqualibus bafibus €y, {», & inijfdem
« 3, Cn equabilitatis lineis. Dico quod «€y 3 &+
- quabslium linearsum figura equalis fit v » > equa-
bilium lincarum figure. Conmectantur lineis reltis
Cey Spunla. Quia rede By » ex hypothefi
- funsequales , & redla {n aqualis eft, s 3vecla,
(per 34.) Ergo (per primam motionem.)Cy, + 3
vele funt aquales. Et quia ex hypetbefi etiam
Junt.aquabiles , erunt (per 33, buius) €8, S
" retta aquales & equabiles , & 1€y 3 figura et
aquabilium linearum & aqualic .8, v & figure
equalium linearum (per 35.) propter & y com-
munem bafin. Cum in sifdem « 3 € y equabilit atis
Lineis fint, Sed cum [jmils ratione + { » > cquabili-
um linearum figura , equalis fit + 87 3 figure fe-
guitur ( per primam notionem. ) «Cy 8, +Cu3
aquabilium linearum figur as aquales effe. Figura
igitur aquabilibus lneis defcripte Cre, quod de-
monfirandum fuit. ‘
- AZ : ;
Ta 1glyanas 7 O ¥ fraw Bdoswy Syran
X
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xpy & Tais moTaUS o2

wagairus ;iva ‘ Kﬂ_ !
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 XXXVIL o

r
Triangula, qua fuper eadem ba-
fi & in yfdem ®quabilitatis lineis
funt, illa inter fe 2qualia funt, |

PEMONSTRATIO.

Sint duo triangula a8y, &€y faper cadems
By baficr in dfdem «3Cy equabilitatis lineis,
Dico €y, &y Crriangula aqualiaefe. Retae §
viring, continuata direclione producatur ad ¢ &
puniia (per fecundum petitum ) Deinde per €
quidem punéum ducatur B« rella equabils, v «
rece, pery vero punitum y C reaaquebils &
recte. Virag, igitur 1By, $Cy L fignrarum
evit equabilium linearum, & funtinter fe equales.
{ per 35, ) Aequabilium verd linegrumn figure +C
« y dimidigm eft « Cy thiangulum (per 34.) &
6y figura dimidinm & 8 y triangulum (per
eandem. ) Bt quiacCy; &Gy triangula inter fo

funt equalis g per 7. notionem. L&y fuper cadems

Lafi conflitasa, igitar trianguls &e. qued demon~

(Zrandum fuit. \
' ' AH
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ovras X, & TS @b- o hH- A o

~ ¥
TUS waew?)\n'?mf,
i@ aMANIS §53. ' '
‘ XXXVIII. N (

Triangula que fuper #qualibus
bafibus, & in ijfdem aquabilitatis -
lineis funt, illa inter fe 2qualia funt.

"DEMONSTRATIO.

. Sint triangulaa 8y, 8 ¢ { fuper equalibus bafi-
bus 8y,¢{, & in ifdem equabilitatis lineis a 8
8 {. Dico triangulum « 8 y effe aquale 3¢ t7i-
angulo, Producatur linearella o & contindata di-
reSione vtring, 4d » 3 v(g,. Deinde ex C punile |
ducatuy Cnreta aquabilis y o rele , & ex pan- |
&o { ducatur reita {3 aquabiliss & re&te (per
31.prepefit. ) Quia figure equabilism linearam
#Byay 28{3 equales funt (per 36.) & «Cy
triangulum dimidium e$t» 85 a figura , & {18
triangulum dimidium 8 1 { 3 figure (per 34.)
Igitur triangsla o€y, &8¢ (per 7.netionem. ) ‘

funt aqualia, Triangulaergo qua fuper equalibus'
bafibus &re. quod demonftrandum fuir.

AG
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XXX1IX.
~ Triangula 2qualia, qua funt fu.
percadem bafi, eafldem verfus par-
tes, illa & inij{dem 2quabilitacis li-
neis funt,

DEMONSTRATIO.

Sint a €y, & By triquetra aqualia fuper eq-
. dem €y bafi. Dico eactiam effe in sj{dem equabi-
- litatis lingis. Conne@antur a & puncia per ineam
reclam. Dicoa & reftam equabilem effe 8y re-
e, Sin autem « 8 non est equabilis 6 y recta, po-
matur o ¢ aquabilem effe £y rele. Connellantuy
per lineam vectam sy Eruntigitur « €y, sCy
triguetra aqualia (per 37.) Sed « Cy triquetro
ex bypotheft etiam aqualeest €8y triquesrum.
Ergo ( per primam notienem. ) 8 By triquetrum
aquale st s C oy triquetro , maius minori quod fiers
nequit. Ad fimilem abfurditatem perducemus ad-
scrfarium 5 quamcunque fumferit equabilem ipfe
€y, prater o & redtam. Estigitar « Srecta equa-
bils €y rede, & nulla alia. Triangula igitur «-
‘qualia e, quod demonflrandum fuit.

M
E . Ta
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Triangula 2qualia,
) E .

que funt fuper 2qualibus bafibus
cafdem verfus partes, illaetiam in
ijfdem aquabiliratislineis funt.

D‘EMONSTRATIO-.

Sint duo & €y, 8¢ aqualia triangulafuper ¢-
qualibus v, + bafibus. Dico quoedfint & in -
dem aquabilitatis lineis. De « punito in & puncli
ducatur redaa 8. Dico « 8 rectam aquabilem effe
€z relta. Siad reftanon est equabilis C: redle,
pera puntlum, ducatur real a, ita vt equabi-
bser refpondeat € ¢ relld, & conneltantar { s
punilaper lineam redam. Eftigitur « ¢y trias-
gulum aquale v s triangulo (per 38, )fed «Cy
triangulum , 8y s triangulo aquale eft ex hypo-
thefi. EStigitur 8y ¢ triangulum equale { v ¢ tri

" quetro (per primam notionem. ) mains minosi

" quod fieri nequit, Proinde neq, a{ rella, neque
aliavilapraser o & veltam equabilis et C s reita,
Trianguls igitar aqualia &c. quoddemonfiran-
dum fuit. :

Ew
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- Si figura aequabxlxbus defcripta
lineis, cum triangulo eandem ba-
fim habuerxt, & in ijfdem fuerit 2-
quabilitatislineis, duplex 2quabili.
taus figura ad triangulii futura eft,

g § MA,

\DEM-ONSTRATIO.

Figura aquabiliam linearume.Cy &, & 1€y
triangulum fint [uper eadem Cy Imf & injjfdem

€y, us equabilitatis lineis. Dico ¢ 2 & figuram

aquabilium linearum effe duplicem ad triangaulum
¥ Cy. Ducatur 2 yrelta, quoniameCy, 8y
triguetra funt aqualia (per 37. ) & 2 €y 8 equan
bilium limearsim figura duplex eft ad .y trique-
tram (per 34.) ESt igitur cadem ad ¢ 8y tri-

quetyum duplex. Siigitur figura equabilibus Gré.

quod demonfirandum erat.
PROBLEMA I,
MB
"E 2 TS

P

\
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Ta Jobives utyma. irey waga}hqkoxqg ,
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Dato triangulo .
conftituenda eft zqualis 2quabili- -
um linearum figura, de dato recta-
rum linearum angulo.

DEMONSTRATIO.

Sit datum. triangulam = 8 v, datus vero angu-

lus vectarum lincarum 3, Huic triangulo dato con-
Shuenda est equalis equabilium Lnearum figura
de dato angulo 8. Trianguli « 8, bafis €y fece=
tur aqualiterin « punclo (per 10. ) & per « duca-
tur o n vecta,que equabiliter refpondeat 8 y reéle,
( per 31.) item fiat angulo & aqualis { s y angulus,
(per 23.) & v » redta equabiliter vefpondeat
s relte ac conmellantur a1 punia. Quoniam
B equalis et ¢ y, Igitur triangulum o (6 + equale
eSttriangulo 2 sy (per 38.) & evit a €y trian-
gulum duplex ad« sy triangulam.  Quia verd
(¢ v n equabilium linearum figuractiam est du-
plex ad triangulum sy (per £1.) Quare { sy »
figura aqualis eft « 8y triangulo (per 6. notione.)
& eit anguls {1y conflitutus equalis 3 angulo
dato. Dato igitur triangulo « 8y conflituta est
: : aquali
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equalis equabiliam linearum figura { sy », de dato
rectarum linearsm angulo, quod faciendum erat.

THEOREMA I
. MT
Tavris TagaMahegeduiss, sur wigi Tiu

2gippsroor TagaRyAe)edp o ML
) TR TagATANOUaTA 2 €
e aMiAgs it
: / X111, e

In omni zquabiliumlinearum fi-

ura, {i qua circadjametrum 2qua-

bilibus lineis defcripte figure fue.
rint, eorum complementa funt in-
ter {e zqualia.

DEMONSTRATIO.

Circadiametrum ey figure aquabilium lines-
rum a8y 3, fint defivipta ¢ ¢ x 3, % 1y { aqua-
bilium lincarum figare. Dico G x, x 8 complemen-
tainter fcefle aqualia, o.Cy triangulum aquale
et « &y triangulo (per 34.) Item o1 x trian-
Sulum cquale est o 5 x (per eandem. ) Similiser
x ny triangulum equale et » { y triangulo.  Si

“agitur o s x, xn y anfevatur ab o B ysriangulo, re-
manebit » 8, & fi 4 triangulo o &y asferatur
«3x, £ { y remanchitr 8. Ergo(per 3. notio. )

E 3 RECoNibe
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x B complementum x & complemento aquale evis.

In omni igitur equabilium lincarum ¢ ¢. quod de-
- monflrandum fusr. .

PROBLEMATA TRIA,
: \ MA
Nage 7w Jobéioay dbiar, 7o dobirrs ror.

-
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\
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i A

Aéy 5 & 77 dellsiory yavla Dlugedpeps.
XLIIlT,
Addatamlineam, datotriangu-
lo, figura 2quabilium linearum, 2-
qualis conferenda eftiindatoreéta-
rum linearum angulo. |

DEMONSTRATIO.
Fiat triquetro y aquabilium Linearum figura
B+ { »equalis, de dato s C » angulo , aqsiaki § an-
gulo (per £2,) &r ¢ Bredhe direlte apponatior «
veda, ad quam conferenda et, cquabilium linea-
THm figura, que equala fit triquetro y , ad angu-
h.nfz «qualem 5. Per « ducatur o 3 rella,que equa
bilds fit tam » @ quam { s recte (per 31,propofi.)
. Lo ¢ con-
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" & connelantur 3 & pundla. Quoniam autems
a3y 3¢ v anguli duobus rectis funt aquales (per
sertiampartem 29. ) anguli C3v, » ¢ duobus
veclis funt minores. Ideo 3 8, { s velta ad ¢ 8 par-
tes producta ( per 11, motio. ) concurrent , produ-
cAntur ¢ concirrant in x., & compleatur figura
aquabilium linearum {Sxa , circa cuivs diame-
trum 3 x , funt figura equabilium lincarum o »,
@t complementavero €L, B A, que inuicem funt
equalia (per 3¢.) Quia verd 8 { complemen=
tum equale ek triangules v dato, (per deraon. )
Ergo & B A complementum cidem equale est,
( per primam notionem. ) & rurfus quia » C s an-
gulus e5t aqualis o By angulo (per1s.) & ille
-aqualis angulo & ( per xazaon.) Igitur ¢ angulns
o £y et aqualis angulo 8. Ad datam igitar line-
amaC, datotrianguloy , figura equabilium li-
nearum B A aqualis conflituta est, in angulo 2 B ys
aquali angulo 8, qued faciendum erat.

ME
Ta dobivrs Bbugedpum , fror wagan-
Abgedppor E. ‘

susirady

év']g 3093'0'; Em :
600%‘!"[&- v’ e o (‘I
o Yz,

' XLV,

E 4 Data
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Datz figure rearum linearum,
figura @quabilium linearum con-
ftituenda eft 2qualis, in dato recta-
rum linearum angulo.

DEMONSTRATIO.
Sit reStarum linearum figura o 8 y &, datws
autem angulus reGtaram linearum s. Conflituenda
et equabilium linearum figura, que equalis fit
ve@arum linearym figura o 8 -y 8, ad angulum -
qualem s angulo, Connellantuy 8P per lincam
reftam, Triquetro o 38 conflituatur aqualis a-
quabilium lincarum figura de dato s rectarum li-
nearum angulo (per 42.) & fit hec{ nSn > cs- |
ius 3 1 £ angulus aqnalis fit « angulo dato. Deinde
- adn 3 redam conferatur aqualilium lincarum fi-
guraequalis & B y triquetro , in dato veliarum ls-
nearum angulos, (per 4.4.) & fithac » S a,
cuixs » 3 . angulus equalis fit « angule dato. Dico |
{x A, figuram effe equabilium lincaram , & «- '
qualem « By & re@larum lncaram figura, cum
w x { angulo equali « angulo dato. x. 3 preSlarum, |
effe dsrectam extenfioner guter, Cumenim{x 3,
# 3 p anguli per apparatum fint aquales,erunt duo
k305 anguli equales duobus n 3y 1 > 1 an~
gulis (per 2, notionem. ) fed illi duobus reitis funt
aquales (per tertiam partem 29. ) Ergo (peor 1.
notioncm. ) etiam bi duobiu vectis funs agqsuales,
o & pro-
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& propterea(perig.) xSy fant linca direia
extenfione producta. Similiter conftat , {na re-
@& effe in continuata directione. Nam cum {» 3,
# 3 pr anguli fint aquales (per primanm parsé 29.)
erunt (per 2. notionem. ) duo { » 3y A n S anguli,
aquales duobus » » 3, n 3 . angulis , (64 hi funt -
quales duobus reltis (per tertiam partem 29. )
Ergo & illi duobus yeitis erunt aquales (per con-
uierfionems prime notionis. ) ideog; (per 14.) {n a
¢&t lincare®a. Porvdx { reita aqualis ¢st & a-
quabilis (per 34.) »drelta, fed & Sreita
aqualis & aquabilis est A precta ( per candem. )
Ergo (per primam notionem. ) { ». equalis et &
aquabilis s p.veite, & (per 33.) { a x prete,
«equiales et equabiles funs. ESt igitur v { A u figura
aquabilium lincarum , &r aqualis « By & reita-
yum lincarum figura. Dare igitur figura reSarum
Linearum , figura equabilium linearum conflitute
et equalis , in dato reltarum linearum angulo , .
quod faciendum erar.

: Ms
Axozns dobeions dilelors > 7a- AMS'.
- ! <

rpdywrey wased e, * .
- XLVI. ' ’
A datare@alinea qua- «

dra;um defcribendum eft.

DEMONSTRATIO.
E s Sit’
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Sit datalineareBa « 8, & qua de[mbmdum
efl quadratam. Ducatur ex pundo o lincaredta
o ¥, qua fit ad angulos relos, linea o« B, & fiat
recle o Bequals o 8, ex punito 3 ducatur linea
reita s aquabilis: refte « 8. Denig, per pun@ti B
' ducaturreita B s equabilisa & (per 31.) Quia
igitur « 8 &'« ¢St figura equabilium linearumeris
«Baqualis e, & a Srella, Bsrecte (per 34.)
fed & « B it equalis velta o 8 (per xazaon. )
Quatuor igitur rella, a €, 2 &, 8¢, 4 €, quafigu-
vam equabilium lincarum conflituunt , inuicems
Junt equales. Huius angulos quog, effe agualesita
demonflratur. Quiain duas reQas aquabiles « B,
Srreltaquedama & incidit,anguli Ca 8y a &
duob. reltis funt aquales (per tertiam parté 29.)
Angulus asitem B oy eftreflus. Igitar & o ¢ &
seltus erit. Cumvero locorum que equabilibus li-
neis defcripta funt , ex aduerfo tam larera quim
anguli equalitatem inter ¢ habeant (per 34.)
veerg, oppofitorum angulorum a3 ¢, 18 & eStre-
Gus. Iguur o« &« B figura aquabilium linearum,
equilatera , babet quog, angulos quatuor aquales
O rectos, & eft qaadratum defcriptum a linea
reitaa @ data » quod fmmdum ¢ demmﬁrm-
dum erat.

THEOREMATA II
: Mz o
Erras sgloyanisis rgiydvoss ; 7o S Ti6

s
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Intriangulisinqui- \a €
bus anguli reci funt , defcriptume
quadratum i laterefubtendente an~
gulumre&tum, 2quale eft defcriptis
quadratis ab hislateribus, que re-

&um angulumincludunt.

. DEMONSTRATIO. '
Adatis a8, ay, 87 lateribus trianguli cuns:
€ «  angulovelo, defcribantur quadratanB,% vy,

Bty ¢ per a ducatur « aveda,itavt vtrig, € 5
v ¢ reltis equabiliter refpondeat, ¢r conneSantur
per liness vretas-e 8 v, Anguliigitur {8 y,2 €&
funt equales ( per 10. notio, & 2.) Quare { 8%
triangulum equale ¢St o 8.8 triangalo (per 4.
vropefi. ) &r quiarelariin w, oy extenfio eit die
recta (per 1.4. propo.) quadratum » 8 duplex eit,
sd { By triangulum. Est & equabilitatis figura
S aduplex ad « 8 8 triangulym (per #1. propo.)
Preinde quadrato » C , aqualis eft € x equabilinm
inearum figura ( per 6. notionem.) Eodem modo:
8 & Cxrelia, demonflrabimus S v quadrato s |
‘ «qualem.
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aqualems effe v » equabilium linearum figurim.
Quadratum igitur € 8¢y, quod ad 8y latus fub-
tendens angulun redum , defiriptum est , aquale
o5k quadratisn B, 3y ad latera« €, a vy, que recls
angulum includunt , defcriptis. In triangulis igi-
tur in quibus anguli redifunt Gre. quod demon-
- randum fuis. ' 4 :
MH

otk 024yGosy 70 o1 phiol Ty wALUgaY TH-
20dywroy, i ey 7, voiss 2m T Aoiwaow e
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' XLVIII. '

Si ab vnotrianguli latere defcri-
ptum quadratum,zquale fit his qua
dratis, que 4 reliquisduobus lateri-
busdefcripta fuerint, is angulus qui
a reliquis duobus lateribus include-
tur rectus erit,

DKMONSTRAT.IO‘

Sit datum triangulum o C y , cuivs quadratum
ad C ¥ latus deferiptum equale et quadratis ad
o Byay lasera defiriptis. Dico angulum B o ¥ eff
vedtum. Ad lasws @y de punito o excitetur per-

- pendi
]
//
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pendiculum « &, quod equalefiat & Bredta, dr
connelantar &y pynita. Quiareda o & aqualis
est refte o C, erunt virag, quadrata «d bas vedtas
deferipta aqualia , virifg, addatur commune qua-
dratum o y. Igitur quadrata & e, oy funt aqua-
lia quadratis & , o G, quadratis autem ay,ad
equale et quadratumreite v 8 (per 47. ) qua-
dratisverd « 8, «y aquale e5t quadratum y 8,
(per bypethef.) Igitur quadratum &y aquale et
quadrato By, vnde etiam latus & lateri 8 v €5t
equale, & quia & 2 equalis est G o, cominunis ay-
tem ey, due 8oy oy, duabus Ba ;s ay aquales
Junt, & bafis § v equalisest bafi y 8. Angulus igi-

tur & o vy angulo € 2y et aqualis, Relus autens
est angulus Sy , igitur & Cay reltus erit. Si
igitur ab vno trianguli latere defcriptum quadra-
tym , ayuaic fit bis quadratis &re. quod demon-

Sirandum fuit. : .
"FINIS LIBRI PRIMI EI E=

mentorum Geometricorum
- Euclidis.
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pasppey moioy & , qud Tois Jur waga-
wAnpdpans yropwy xardedw,

1. S

In omni autem 2quabilium linea-

rum loco, ex his figuris qua circa

diamétrum zquabilibus lineis de-

feripte fuerint, vna quelibet cum

duobus complementis, norma vo-
cetur., -

- ' Heonia'{ﬁ

THEOREMATA X,

A . : |
Eob aos 8o dibdtas, Tunly 3 1 érépa i,
s 'ér;s drmor’ Errpipara, © wepixius-
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doe }393:37,70'07 R Med e ¥
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To
Sifuerint dux linez re&tz, & fe-
cetur altera illarum in fegmenta

quotcunque, locus quemduzille
reCte
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retz cum angulo re&to includent,
2qualis erit his locis, qua & non
fe&a linea & fegmentorum quodli-
bet cum recto angulo incluferit.

DPEMONSTRATIO,

Sint due reltea & By, quarum €y fortuito
inde punis fecetur. Dico equabilium Lgearum
figuram cuam angulo védto , quam o retacum By
includit equalem effe figuris equabilium lincaram,
quas e reltacamCd, & 8¢, & < cum angulis
redis includit. De punclo Crelte 8y normalis re-
taB C excitetur (per 11. primi. ) ¢ fiat Bn a-
qualis rede « (pex 3. primi.) ¢ per » punitum

ducatur » 5 ve(ta aquabiliter refpondens Gy refle, |

 (per 31, primi. ) Item per & sy punila ducantur
fimiliter yeGe 8x ysn, v S, que aquabiliterre-
[pondeant 8 » redle. Aeqmbdmm lincarum locus
B dincluditur a8 v, B v, bocest, aba & By re-
&is (per apparatum & primam definit. buivs. )
Et B8 locws aqualis et € x.s S 5 ¢ 3 aquabilium
linearum locis , tanquam totum omnibus (uis par-
2ibus fimul acceptis , fed Bx, $a, 33 locainclu-
duntur ab« relta, & € 8,84, sy fegmentis By
reta. EstenimBrequalisarele, &28x, ¢ a,
>3 (per 34.primi.) G nrelaequales fant. Qua-
re & a relte equales funt. Patet igitur fi fuerine
due recle linee &re, quod demonflrandum erat.

Eaws L-
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! 11,

Sire&a linea fortuito fecetur,il-
laloca, qua tota linea & veramli-
bet fcgmentum cum recto angulo
includir , ®qualia funt quadrato,
quod ad totam lineam defcriptum
fuerit. :

DEMONSTRATIO.

Sit data re@a 2 C, qua fortaito [ecetur in ¥
panido. Dico locaqua includic « redta cam redle
angulo o y,itemy Credis , aqualia effe quadrate
‘ deﬁripto ad o 8 reélam. Deﬁn’Iwur (per 46.
primi, ) ad a Creitam quadmmm a8 & per
¥ punétum ducatur ¥ { reita, Virig, e A‘ €t aqua-
biliter n/[wndem (per 31, prims. ) Locus « ¢,
equalis e§t = { s locis , fed o ¢ 5t quadratum ad
a8 defcriptum, & o { quidem locus includisur ad
@ 8,  y, fiquidem « 8 (per 31. defi. primi. ) aqua-
lis et 2 Brecla. Locus verd y s continetar 4 redlis
F «yr8
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£y, 98, fiquidem &y L, €1 reda B aqualis,
Locus sgitur quem includunt « Cy vna cum loco
quem includunt = €,y B, cum angulis e is equa-

lis 3t quadrato ad e € defiripto,quod demonfiran~

d(qn erat
r -

Eor di0éta xaapm), o E}uxl rpqO?i > TO
\za‘o 'n;: oMr »(gq €405 ruv rpqpumv 'a'e-
giexchueror ag%ywmv > ioov e53, 7@ T8 o
TWy 'q.my.a.rwv 'za'egu- Ng ~
xc‘uevw ogaoywvw » g4 '
-rw 70 78 m;odeqysw
TRIRATOF TETeRYWIL. A A
111,

Siretalinea fortuito fecetur, ille

locus quemtota linea & vnum feg-

mentum cum re@o angulo inclu~

dit, aequahs eft, & illi quem feg-
menta cii reéto anoulo includunt,
& defcripto ad praedxé‘tum feomcn-
tum quadrarto.

N
DEMONSTRATIO.

Reita o B fecetur fortuito iny punite. Dico
qued locus cum angulorecto , quem o 8,y B redla
’ mhadum 44:«41;; fit lm cum angulo reto abz,

; v € reilis
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y Erelisinclufo , & quadrato ad 6 v deferipto.
Deferibatur enim quadratum ad v ¢ (per 46.
primni. ) ¥ 8¢5 ¢+ & contingatadire&ione pro. -
ducatur in £, (per fecundum petitum, ) ¢ per «
punttum ducatar recta o« %, que equabiliter re-
[pondeat vevisg,y 3, 8 1 veltis (per 31.) Locus we
equalis et .8,y ¢ locis, fedes quidem locum
cwm angulorecto includunt « 3., €y refte,, fiqus-
dem eum o 8, C < includunt , & 1, Cy rella fune -
equales (per 31. defin. 1. ) qua eft quadrati. Lo
amverd o Sincludunt « v, y 8, fiquidem & yyre=
Baequalis,y Credte (per 31. defi. primi. ) Items
& Blocus eStiquadratum deferiptum ady €, Pro-
inde locus cum angulo ve&o guem « 8, 8y relle
inchudunt equalu esl loco cum angulo recto quem
@y sy L reiteincludunt cum quadrato ady @ de=
Jexipto, quod.demonfirandum eras, :

A
Eab Chdia ogappy > Tundy ds §ruxs, 1o
e ¢ GAys Teredyavor, Ay vy

irov fcau 5 ToisTe dm Tay | W
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wegisygopive dgleywrin. 2
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Ex dy vdgar Partgly igw, 4ru & Tois Terga-
F 2 " yares
. .
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Sire&a lineafecetur fortuito , id
quadratum , quod ad totam defcri-
betur , zquale futurum eft, quadra-
tis ad fegmenta defcriptis, & illi fi-

~ mulloco, quem fegmenta, bis cum
" re@o anguloincludunt.
ACQVISITY M.

~ Atque ex huiustheorematis de-
monftratione manifeftum fit, quod
in locis quadratis, 2quabilibus li-
neis circum diametrum defcripte
figure, fint quadrate. |

DEMONSTRATIO

Relta enim o B (ecetur fortuitoiny. Dice
quod quadratam ad « € defiriptum aquale e
quadratis oy , 8y deferiptis , & bis illi loco quem
«y, By cum angulo reco includunt. Defiriba-
turad o 8 redam quadratum (per 4.6.primi, )
adef & B3 punitaper bricam reitam conne-

&antur (iuxtaprimumpetitam. ) ¢ per.y pun- .
&um ducatury { virig, o 8, ¢ B aquabiliter re- |

fpondens,, per n vero ducatur S xyirig, &€, &e
© equabiiter |
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aquabiliter refpondens (per 31, primi. ) Quoniams
y{rectaequabiliset « 8 rele , &rincas B S re-
Gaincidit 5 exterior &1 angulus, equalis est in-
teriori, & ex aduerfo a §€ angulo (per fecundam
pariem 29. ) Sed o 8 C angulus equalis est = & &
angale (per 5. primi. ) fiquidem € 2 latus & la-
ters equale et (per 31.defin. prowsi. ) Angulus
igitur y x5 aqualis 5t » 8y angulo (per primam
notienem. ) Quapropter 7y lasws y » laterd aqsia-
le et (per 6. primi. ) fed lateri y B equale st nx
latass ety n lateri x € latus ( per 3. priMis) Qua-
ve ctiam n x latus x @ lateri aquale est (per 1. no-
tionem. ) ESt igitur locusy n , x € equalinm late-
yum. Dice qued ?'m Jit cum angalo recto. Quo-
niamenimy v, Cx yelka funt aquabiliter duite,
Crineas incidit ¥ C refta. Duex Cy ,ny € anguli
duobus rectis funt aquales ( per 3. partem 29.
primi.) Eff autem . 8 y recus (per 31.defi.primi.)
Erge & ny C angulus rectus erit. Cumg, anguli
bis ex aduerfo ynx, nx C fint aquales (per 34.
primi) & ipfi recti erunt. Patet igitur v », x @ locs
angalos emnes effe rectos. Sedve demenfivatum
eit. Eft etiam equalium laterum, Proinde ( per

.conuerfionem 31, defin. primi.) eft quadrarwmn
. € ady Cdeferiptum. Simili rasiosinatione & 3 {
locus ¢St quadratum , ad 3 » defeviptum , hoc eit,
ad o yrectam (per 3. 4. primi. ) Quadrata igitur
Y yn ad ay, ¥ C defiripta funt. Quia autem
« u, w3 coplementa funt equalia ( per ¢ 3. primsi.)
F 2 Et
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Et o n locum includunt o v,y C recla , equalis e-
simeflnyretay(recle. Quare & a+ locus 4«
* qualis eft loco quem o,y Cretaincludunt. Pro-
wnde loca an, ns equalia funt. Biseiloco quems
ey, v Cincludunt, Sunt autem 3 {, v » quadrata
defcriptaad @y, y Credtas. Quaruor igitar loca
3¢,y wownsn s, aqualia funt quadratis ad « v,
¥ Bdefeviptis , & esloco bis quem «y ,y B redta
encludant. Siigitur ye@a linea ¢r¢. quod demon-
Sfirandum faiz. )
N . E .
Eas diéia spappn s Tundy eis ira £ dn-
oa , 7O \Wo T abicar T OAYS TRARLTEYS
wiguyiuevey cployiner , pira T8 o

& weralv Tay To- g, v AR
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irov i3, 700 2B = :
S i Terede 1
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Sireftalinea fecetur in partes 2.
quales& inzquales, is locusquem
inzqualia totius linex fegmenta cii
angulo recto includunt , vna.cum
€o quadrato quod ad portionem fe-
¢tionibus interpofitam defcribitur,

®qualis



|
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zqualis eft quadrato ad dimidiatam
illam lineam defcripto.

DEMONSTRATIO.

Redla « C fecetur aqualiter quidem in -y pun- ;
dko, inequaliter veréd in & puncbo. Dico loci quem
w8, &8 recle cumangulo redioincludunt, yna
cum quadrato ady 8 defcripto, aqualem effe qua-
drato, ady C reltd defcripto, defcribatur enim ad
v B re&am, quadratum y ¢, (€, & connedantur
per lincam reCtam € s punita, & per & quidem
ytrig,ys, € { retis , ducatur aquabiliter refpon-
dens & nyelta, per 3 vero ducatar x y , que equa-
bilis fit v €, ¢ rettis. Item per o ducatur a x -
quabilster refpondens y A, € pureis. Quoviam v 3
complementum equale et 5 { complemento (per

_ #3.primi. ) adijciatur commauniter vtrig, & x lo~

\ cws. Totws igitur y p locus, toti & { loco aqualu eft,

fed v v locus equalis e o A loco. Quomiam 'y
_rectaper apparatumy Crelle equalis est. Proin-
_ deanlocss equalis et 5 § loco. Adijciatur virifg,
commaniter v 3 locus. Totum igitar a S aquale
est 8L loco cum & A loco, fed 2 3 locus aqualis et
loco, quem o 3, 8 Cincludunt, figuidem 3 3 reita
equalis $ Bredla. ESt autem { 8, & amormapr £.
Quamobrem 1. v £ norma, equalis est loco cum
angulo recto, quem « 8, 8 8 includunt, vtrifg, ad-
gciatur commauniter a n quadratum quod equale
st quadraso deferipto ad y 8. Norma igitur pv €
F ¢ cum

'
,
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‘eum quadrato A » equalis it loco cum angulore.

o quem « 8, & € includunt, ynacam quadrato ad
€ deferipto. Sed uvE normacum A v quadrato
efttotum ¢, £ C, quadratum, quod ady 8¢5t de-
[eriped. Locus igitar cum angulo re@o quem 3,
& Bincludunt, vna cumy S quadrato, aqualis ef¥
quadrata ad 7y 8 deferipto. Siigitur linea recla
(rr » quod demonfirandum eras.

'
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TV 1. '

Si re@a linea fecetur in duas -
quales partes, & illirecta alia con-
tinuara dire@ione adijciatur, islo-
cus quem illa tota vna cum appofi-
ta, & appofitaipfa ciangulo reGto

inclu-

€ 5 <.

E
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includit, fimul & quadratum ad di--
midiatam defcriptum , zqualis eft
quadrato ad dimidiatam fimul cum
appofita, tanquam ad vnum latus
defcripto. ‘

DEMONSTRATIO.

_ Relaenim a B fecetur aqualiter in y punile,
Cr i continuata divellione adijciatur recla 8 3.
Dice locam quem « &, 3 C recte cum angulo reéle
includunt , vns cum quadrato ad y € defcripte a-
qualem effe quadrato ad’y 8 deferipte. Defcriba=
tur ad ¥ Dretam quadrasum y 1, 8, & conme-
Gantar & s punita, & per C punitum ducatur s v,
3 rectis 2quabiliser vefpondens , Cnreda , por 3
vero virig, « 8 , s { aquabiliter re[pondens duca-
tur retary, pere autem ducatur vivique 7 A,
du equidifians re@a o« x. Quoniam « y vella a-
qualis et, v Gredte, aqualis est, ¢ « A locws v 3
loco (per 36.primi. ) fed y 3 locus, 3 { loco equa-
lis es} (per 43. primi.) Quare ¢r o A locus equa-
dis eris 3 loco (per 1. notionem. ) virig, adijcia-
tur communiter € p. locus. Totus igitur « . locus
eft quem o 3, 8 C reBeincludunt (fiquidem & p
relta equalis et 8 Credte (per 34. propefit. &
quarta huiws acquifitum. ) & + £ o norma quoque
equalis est loco quem « 8, 8 s rede includunt cam
angulo reto , virsfg, communiter adijciatur A

F s locus,
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locus, qui aqualic eft quadrato ad y 8 deferipte,
(per 34.primi, & acquifitum quarte buiws. )
Proinde locus quem a. 8, & B cum angulo reéto int-
cludunt , vna cum quadrato ad 5 B deferipto «-
qualis ¢St s £ omorma, & A» quadrato. Sed + € o
norma ¢ an quadrasum, totum funt 3 ¢ { & qua-
dratum , quod et ady € deferiptum. Locus igitur
quem o 8, 8 G redls cum angule rello includunt,
vna cum quadratoad y € deferipto s aqualis et
quadrato ad y 8 dimidiam , ¢ 8 8 appofitam de-
Jeripto. Si igitur linea redta &c. quod demon-
Shrandum evat,
ﬂ z
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vVII, '
Sire&alinea fecetur fortuito , id
quod ad totam illam, & quod ad v-
nam fegmentorum defcriptum fue-
rit: ambo quidem illa quadrata fi-
mul zqualia funtloco, quem t(ﬁa
’ uia
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illa bis & di¢tum fegmentum cum
angulore&o includit, vna cum qua
drato ad reliquum fegmentum de.

fcripto.
DEMONSTRATIO,

Rella « B fecetur fortuitoin v punio. Dico
ghiadrata ad o« 8 , B y deferipta , equaliaeffe , Bis
& locoqueme. 8, C y rella cum angulo redo in-
cluduns , vna cum quadrate ad « y defripto. De-
feribatur ad « B rectam quadrasum .8, s C, &
conflituatur figura, vt in pracedentibus factumeft.
Quoniam complementum « » aquale et » ¢ com-
plemento (per 43. primi. ) quadratum y  com=
muniter virig, adijciarur. Totus igitur « { locus
aquelis esty s boce. Loca igitur o &, ¥ ¢+ duplicia
Sunt ad 2L locum , fed a {y ¢ loca funt x A i« nor-

ma, & y{ quadratum. Normaigiturx A u ¢r
v { quadratum duplicia fant o {-loco. Verum ad
« { locum duplicem,eft bis ille locus quem « 8, 8
veite cum angule recto includunt. ES enim B¢
relta equalis By recte, Norma igitur x A p & ¥ &
quadrasum aqualis est ei loco bus quem « 8, Cy -
1eéla cum angulo reto includunt, adijciatar vivif=.
gue communitar quadratum 8 », quod eft quadra-
tum defcriptam ad « -y reGam, neymaigitar v. »
& B w, » & quiadrata equalia funts bis ei loco quem -
€8, By relte cum angulo rectoincludunt , &

 quadrato ad oy defcripto, Sed A p. norma , é;
o ’ B HoWNeo
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G s 2 3 quadratafunt totum « § < 8 quadratam,

vnacum 'y { quadrate , que quidem funt quadrara
ada B, By defiripta quadrataigitur ade G, Co
defcvipta aqualia funt et loco bis quem o 8, Cy re-
e cum angalo redte mludum » VRacum quadra-
toad @y deferipto. Siigitar &re. quod demon-
]Iuﬂdum fuit.
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S: linea re@a fortuito fecetur, lo-
cus quemillatora & vaum fegmen-
torum cum angulo re&o quater in-
cludit . vna cum reliqui fegmenti
quadrato ; is ®qualis eft quadrato
ad lineam totam & fimul ad pradi-

Gum fegmentum, tanquam lineam

vnam defcripto,

DE=



DEMONSTRATIO,
© ReQa enim « € fecetur fortuito in - puntto,
Dico locums quem « £, £ y cum angulo reclo qua-
ter includunt, vna cum quadrato ad e 'y deferipto, -
equale effe quadrato ad lineam fiilicet « g tatam, .
& fimul pradiim 8 3 fegmentum , tanquam B~
neam ynam defcripte. Producatur diredté o g ve-
8a,vt it € 8, & conflituatur 8 & aqualls % 8 ye~
&e, ¢ ad o & reitam, deforibatur quadratum « ¢,
88, & conflituatur duplex figura. Quoniam &
reita € drelte (per razao. ) aqualisest, fed &
Cyrela, nx vellaest equalis , necnonfs Srelle
x rredta equalis est (per 4. primi. ) Erit igitur
wurefie aqualis wy (pe¥ notionem primam.) Si-
miliratione concludemus = ¢, ¢ o vellas equales
effe. tem quia Cy relts equalis e§ 8 Srelle, &
nxvelluryrelle, equaliserit ;v locus x & loco,
Sed y x locus aqualis e5% ¢ v loco (per 4 3. primi,)
Sunt enim complementa 'y o loci equabilium linea-
rum, ESt igitur v & locus equalis » ¢ loco. Quaruor
igitar bac loca, S,y ne, ¢v , inter (e mutuo
funt aqualia, quare & quadruplicia funt adyx
locum. Rurfum quia y C relaequalis 5t 8 S re-
e, aqualis et CrBrrede, bocest, ynrelte,
velaetiamy B,rede nx, hoc estny reaaqua-
lisest, & ynreltan arede. Item, quiay  rella
n w recte aqualis ety & » ¢ rella ¢o recte aqua~
lis est. Item « » quidem locsus w7 , & = A locws,
¢ & loco equalis est, Sed p.x locwus ¢qualiq’e§l A

loso.
Al
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loco. Sunt ensm complementa y. A equabilium lie
nearsm figure, Locus itag, « » , equalis eit ¢ { lo-
- €0. Quatsor igitur bac locksan px, 72, ¢,
snter fe funt equalia. Quapropter & quadrupli-
cia funt ad o » locum. Demonflratum autem e$t
& quatnor loca yx, 1 &, nes ¢ v, quadruplicia
effe adyr losum. Oltoigitur loca que compra-
bendit ¢ 7 v norma quadruplicia funt ad a x loci,
Item, Quiaex locus aqualis ¢St loco quem «. B,
B S redaincludunt, fiquidemCrrefa B8 recte -
aqualis et. Locws igitur quem . 8,C Sreite cum
angulo rede includunt quater , et quadraplex ,
ada x locum. Demonflratum autem est ax loco
wormam cffe quadruplwem. Locus igitur quems
« 3,6 S'vecta includunt quater, aqualis et o = o
norme, virisg, adyciatur communiter £ 3 quadr a-
tum, quod ¢it equale quadrato ad « vy deferipto.
Locus igitur quem « 8, B & reitecum angulo re-
&o includunt quater , vna cum quadrato ad o« »
deferipta, equalis e§t o 7 v norme, & % 3 quads a-
to,feds vunorma, & £ quadratam , eft to~
tum a1 { & quadraium , quod est ad e 3 deferi-
ptum. Quamobrem locus quem « £, 8 & cum an=
gulo relto quater includunt , vna cum quadr ato
ad o 7y deferipto , aqualis e$t, quadrato ad a 8 de-
feripto, boc eft, quadrato ad « 8, 8y, tanquam ad
lineam vnam deferipto. Siigitur lineareéta for-
1uito fecetur Cre. quod demonflyandum fuit.
@ . ,
Ewr cu-
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Sire&alineafeceturin partes ®-
quales & inzquales, quadrata quae
ad totius inzqualia fegmenta de-
fcribuntur,ca {uns duplicia quadra-
ti eius , quod ad dimidiatam illam,
& eius quod ad portionem {etioni-
bus interpofitam , defcribitar.

DEMONSTRATIO.

‘Rellaa B fecetnr primd equaliterin pune v,
(per 1o.prims. ) deinde inequaliter in punito 3.
Dico quadrata ad o. 8, 3 € rectas defiripta effe du-
plicia quadratis ad & vy, 5 3 deferiptis, Adpunitum
y refte « B perpendiculum vy« evigatar (‘per 11,
propofit. prinai. ) quod vtrig, reGarum , a7y, ¥ €
fiat aquale, & ¢ « , s B punitaslimeis vectis conne-
antar, Item per & panctum ducatur & { relta
equabiliter 1y re8e refpondens (per 31. primi. )

¢ per
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¢ per ¢ punGum recta ducasur { » equabilis o €
yelte, ¢r conneitantur « { punita per lineam re-
dam, Quiarcle oy aqualis eft y s reita, erie
o a7 angulus as { angulo equalis (per 5. primi., )
Et cum angulus edy relus fit, reliquia sy, say
anguls ynt recto aquales (unt (per 32. primi. )
Vierg, igitur ¢ sy, + a y dimidiss retiest. Eadem
yatione vterg, v s €, s By angulorum, dimidius re-
&iell. Quapropter totus « + 8 angulus rectus eft.
Ttem, quia » «{ angulus dimidius ¢S reti, ac
en L rectus, (it enim aqualis , per 29. primi in-
teriori, ¢ exaduerfo « ¥ 8 angulo. ) Reliquus igi-
oy s {» dimidues it recti. Quare n ¢ { angulus,
equalis eft s+ { n angulo, Atg,ideo s » latus aquale
eit { nlateri (per 6. primi.) Rurfum quis angs-
lus ad C dimidius et reliyac { 8 Brellus (eft enim
© fimiliter interiovict ¢x aduerfo ¢ y 8 angule equa-
lis ) reliquus igitur L 8 dimidins ¢St rei. Quare
" angulus ad C aqualis 8 { @ angulo, et propterea 8¢
latus , 8 C laters aquale est. (per 6. primi ) Porro
quiareila ¢y equalis St ys relte , aquale et &
quadratum ad ey defcriptum, quadrato ad y « de-
Jeripto. Virag, igitar quadrataad « vy , y ¢ defori-
pta, dupliciafunt quadrato ad oy defctipto , fed
quadratis ad e,y « deferiptis,equale eft quadrati
ad ¢ « deforiptum, (per 27.primi,) fiquidem w5 s
angulus rectus est. Proinde quadratum ad s+  de-
feriptum duplex est quadrato ad « 7y defiripto.
Rarfam quia ¢ n rects aqualisest v reile , qua-
: dratum
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dratom ad s » deferiptum , eqaale ¢St quadrato ad
#{ deferipto, Quadrataigitar ade », n { deferipra,
dplicia funt quadrato ad » £ deferipto , fed qua~
dratis ad s v, » { defcriptis, aquale ¢§t quadyatum
ad+{ deferiptum. Quare quadratum ad « duplex
eft quadrato ad » { deferipto; E autemn refia,
equali y Srette,-quare s { quadratum doplex eft
quadrate ady & defiripto.  Eit autem quadratum
adasduplex quadrato ad « . Quadrata igirur ad
wey e {deferipta, duplicia funt quadratisad « vy,
v &, fed quadratis ad a5, < { aquale est quadra-
tum ad « { defcriptum. ESt enim o + { angulusve-
&us. Proinde quadratum ad '« { duplex eSt qua=
dratisaday, v & deferiptis. Verum enimuero qua-
dratum ad «{ equale et quadratis ada 3, 8¢ de--
Jeviptis. Angulus enim ad Sreitus et Quadrata
igitur ad « 8, 24 duplicia funt quadratsad «y,
y 8 defiriptis. Cum autem 8 relta aqualis fir 3 €
recle, quadrata ad e 8, 8§ deferipta,duplicia fune
quadratis ad ey, y & defcriptis.  Sivela igitur li-
neadrc, quod demonflrandum fuits v
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X.

Si recalinea feceturin duas par-
tes zquales, & re@aillicontinuata
diretione apponatur, id quod ad
totamillam vna cum appofita, & id
quod ad appofitam defcriptum fue-
rit ,ambo illa quidem quadrata du-
phcxa funt, eius quadrati quod ad .
dimidiatam illam, & eiusquod ad
compofitamde dimidiata & appofi-
ta, tanquam ad vnam lineam de-,
| fcrxptum fuerit, L ‘

!
1

DEMONSTRATIO.
Reltaenim e 8 /émur equaliter in ¥ plm&o,
éadymmr ¢i continyatadireitione , 5 8 re&a.
Dico qued quadtata defcripta adreitas « &, &8
duplicia funt quadratis ad « v, y 3 deferiptis. Du-
‘catur epim de punito y, recle o C , normalis rea
¥t Qua Vtrig, retarum 757 & equalisfiar. ac
' pun &.4

i
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puniax e, ¢ € lineis retHis conmedantur , deinde
pers quidem punitum, refte« 8, equalilisredta
s, per Sautemretle y + equabilis recta & { du=
catur. Quomiam inaquabiles reitasy v, { A‘, reila
s Cincidit , duoy sy +( S anguli, duobus redia
funt aquales. Evant igitur dwo (¢ 6 5 ¢« & anguls
duobus redtis minores. Sed cum due refle, que
cum alia redla intertoves angulos in §fdens parti-
bus duobus rectis mineres facit infinito (pacio pro-
dulla,fecum concurrant , sllis in partibus vbi fune
anguls duobus rectis minores. Reile igitur«€ [ &
produdtead § 2 partes concurrens. Producantur
erge &r concurrant in » punio , & o n punitaper
Lincam reltam conneltantur. Quia a y reita , &-
qualis et 7 1rela , aqualisefl, & « 17y angulns
" sy angulo. At mgulw ayereltusest, vierg,
agitur sy, asy angulorum dimidius redli et
Eadem ratione vterg, v+ 8, ¢ £y angulorum di-
midinsreili ek, Promde o 1 C angulus eft relus.
Item, quia s By angulus 3t dimidsus redli. ER &
8B u(per 15, prims) reiti dimidiss , fed € § n an-
gulus e5t recus, est enim equalis & 7 ¢ angule ,
sumilli fit in vicifisudine. Reliquusigitur 848
dimidius ¢st redli, Quare § 1 B angulus , equalis
eit & Cnangulo, & ideo C 8 latus, » & lateri aqua-
le ¢5t. Rurfum quia s n { dimidiss et recti, & ane
gulus ad { rectes (. cqaalu enim est anguloy ex ade
serfo, ) Reliquus igitur { + n dimidiss et redti.
,Qun 114 mgalw, { ¢ nangulo dqualis, & inde
G 2 -l latws,

s
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» € latss, ¢ { lateri equale efl, Porrd quias sy ree
B4, equalis st y = reita , equale eft & quadra-
tum ad o y defviptum, quadrato ad« y deferipto.
Virag,igitur adsy ,y a quadrata ,. duplicia funt
quadrato ady « deferipto, fed quadratis ad vy,
y wdeferiptis, equale est quadratum ad« o defcri-
ptum. Quadratum igitur ad s a deferiptum , du-
plex estquadrato ad « y deferipto. Item , quia »{
relta , aqualis eft ¢ {recte, aquale eft & quadra-
tom ad{ », guadrato ad { « deferipto. Duo igitur
ad{ n, { v quadrata duplicia funt , quadrato ad s
defcripto, ESt autem: { rela, aqualis y 8 rele,
( per 33.primis quia aquabiliter dullas 8¢, v
coniungunt. ) Quadratum igitur ad + » defcriptiz,
duplex ¢t quadrato ad y & deferipto, Sed demon-
frratum est, quadratum ads o duplex effe quadra-
toad « y deferipto. Quadrata sgiturad c ¢, sn
duplicia funt quadratis ad « y, y 8 deferiptis. Ve-
rumad « s, s 2 quadrasis , equale ¢5t quadratum
ad & » defcriptam. Quadrasum igitur ad « » , du-
plex eft quadratis ad ey , 5 & deferiptas , fed qua-
drasum ad « n , equale est quadratis ad ¢ 8, &»
defecripti. Quadrata igitsr ad o & , & » duplicia
Junt quadratis adey ,y 8. Cumg, §nreits, e-
qualis fit 8 Creite, quadrataada &, &€ duplicia
© funt , quadratisad « 7y , v & deferiptis.  Si sgitur
realinea &re. quod demonfirandum erat.

PROBLEMA 1.

)
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Data re&a lineafecandaeft, vt
‘id quod illa tota & alterum{egmen
torum cum reé&to angulo mcludct,
zquale fit quadrato ad reliquum
fegmentum defcripto.

ns,lMONsrnA'rio.

 Datareita o fecandaest bac ratione , vt lo=
cus cum angulo recto quem tota cum altero feg-
mentorum includit , aqualis fit quadrato adreli-
quum fegmentum de{mpw Deferibatur ad « C
veltam, quadratuma C,y 8, & fecetur ¢ 7y aqsia-
liter in < punito , & conneltantur €« punila, per
lincamyeltam €', ¢ contingata direclione y «
producatar in{, & fiatreila B¢ aqualiss{, &
ad o { defcribatuy , quadratum 3, G 23 pro-
ducatur dweitéinx. Dicoreltama € indpunito.
Secariy ita vt locus cum angalo velto, quem a €,
B ¥, mtludam > aqualis fit quadrato ad e > de-
G 3 ﬁmpza.
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fmpto Q#ia 2y aqualiter in « punilo fecatur,dr
¢i direl¢ adielta est « { reta. Locws quem ¥,
'{ a recte cum angulo recto includunt , vna cum
quadrato ad « ¢ defcripto, aqualia funt quadrate
adsl defmpta Ats (re@a, equalis st sCreile.
Locus igitur quem cum angulo refto {ain-
cludunt , vna cusn quadrato ad s, aqualis et
quadrato ade 2 defiripto, fed ad « 8 quadrato de-
© feripro, equalia funt quadrataC e, o s, angulus.n.
adareltusel. Locss :g:mr quems includunt ¥ {,
oy cum quadrato ad o's, equalia funt quadratis
adCa, a v, auferatur virifg, quadrasum ad « «.
Reliquus igitur locus quem v (, { « cums angulo
-velo includunt, equalis est quadrato ad o 8. Sed
docus quemy { , {acum Angula redo includuns,
equalss eft { x loco. Eft enim o { aqualis { ». Ttems
quadratam ad a € aequale et loco ad « & deferi-
pro. Estigitur { x locus aqualis o $loco. Locus « x
Wrig, communis auferatur. Reliquus igitar {3
locus, relsquo 3 8 loco equalis est,  Jed 3 3 eft quem
&, 3 Bincludunt. Aequalis enim et % vedla,
BOreile yitem {3 et quadratumad o. % defcri-
prum. Locus igitir quem o &, €3 cum angule
reto includant , equalis et qaadmto adSede-
fevipto. Dataigitur « 6 rella, fedacitin 3 pun-
o, ita vt locws cum angulo redo, quem «.€ ,.€ &
includunt , equalis fit quadrato adSa dt[mpta,
qnod faciendum erat,

THEO=
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In triangulo cum obtufo angulo,
id'quadratum quod defcribitur ad
Iatus fubtendens angul obtufum,
maius eft quadratis defcriprisad la-
teraobtufum angulum includentia,
bisanto , quantum eftid quodin-.
cludit vaum circum obtufum angu-
lum latus, in quéd productumper-
pendiculum incidit, & id quod ex-
terius perpendiculum abfumit ver-

fus angulum obwfum,
G o4 D&~
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"DEMONSTRATIO

Sit triangalum cum angulo obtufoy C « , quod |
Loy angulum obtufum babeas , ¢ de 8 punite
demitratur € 8 perpendiculuminy o latwsprodu- |
am. Dico quadratum ad Cy , maius effe quadra-
15 deforiptisad € o 2y » bis tanto quantum eftid |
quedy e, a & refte cum anguloretoineludunt,
Quiay & recta in « punito fecatur fortuite, qua-
dratsm ad 8 oy , tanquanms totam lineams deferiptit,
equale efi quadratis ad y a» « &, tanquam feg-
mento, ¢ €i loco bis , quem y . , « & cum angulo

~redto includupt (‘per quartam buiws ) adijciatur
bis commune quadratum 8 &, quadrata igitur.
¥ 8, 88 equalia fant quadratis ad y 2, «.8, 8¢
deferiptis , &r ei foco bis, quem y &> ¢ & cum an~
guloreQeincludunt. Sed quadratis y &, &€ equa-
le est quadratum ad y B deferiptum. Angalus enim
ad S reltus e§t. Quadratis vero a 8, 8 € aquale ¢St
quadratum «. 8 (per 47. primi: ) Quadratuns
igitur By aquale e$t quadratis ad y o, a B deferi-
piis, & biseiloco quem a7y y o Sredte incladunt.
Quapropter quadrasum ady B , quadratis ady e,
= 6 maius et , bis eiloco quem y o 5 ¢ & cubh anm~ -
gulo reteincludunt. In triangalo igitur cum 0b-
1ufo angulo &s. quod demonftrandum erat.

ir
EV Tois oEuywvmc 'Iftywvow, e 'zs s
oE«av ywriay uququc wMung Te-
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In Trxangulxs, quorum funt acuti
omnes anguliy idiquadratum quod
defcribitur 2d Jatus fubtendens an-
gulum acutum , minus eft quadratis '
dcfcriptis ad latera acutum anguli
includentia, bis tanto, quantum eft
id quod includitvonm circumacu-
tum angulum latus, in-quod incidit
perpendiculum; & id'quod interius
perpendiculumabfumit vcr(us an-
gulum acutum.

DEMONSTRATIO.

Sit ¢ 8y triangulum cum angulo acuto « C'y,
cuius ad € angulus fir aiwins; Gdenpunoinsy
G 5 . relam
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re&tam demittatur perpendiculi o 8 (per 12, pr.)
Dico quadratam ad o v deferiptum , minus effe
quadratis ady 8, 8 o, bis ei loco quem y €, 6 & &
angalo refto includunt. Quia enimzrelta y € for-
tuito [ecatur in 8 punito, quadrata ady 6, 4 5 de-
feripta equalia funt, bis ei loco quem y 8, 8 & cum
angulo recbo includunt , & quadratoad &y (per
7. byins.) Adijciatur bis commune ad « 3 quadra-
tum. Quadrataigitur y C, €2, &« , aqualia funt
bis eiloco, quem ¥ €, 8 & cum angulo reco inclu-
dunt, & quadratis ad o 8, 8y deferiptis. Sed qua-
dratis adB 8, & o aquale e$t ad « € quadratum,
(per #7.primi. ) Angulus enims ad 8 recus et ,
quadratis autem aded, &y aquale eft ad @ y
quadratum ( per eandem. ) Quadrats igitur ad
¥ 6, €« equalia funt quadrato ad oy, ¢ bisei lo-
co quem yC, €& cum angulo recto includunt.
- Quamobrem oy quadratum folum minus est qua-
dratis ady B, £ o defcriptis » bis ei loco quem B ,
83 cam anguloredto incladuns. In triangulis igé-
tu &rc. quod demonflrandum erat,

- PR O BLEMA I‘_o-
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Datz figure rectarum linearum,

2quale quadratum . conftituen-
dﬂm_Cﬁa B

DEMONSTRATIO

Sit teclaram linearum figura iz, Conflituen—~
dum autem e$t quadrasum , quod equale firere~
arum linearam figure. Conflituatur « redaram -
Linearum figura , equalis equabslium linearum fi-
gura(per 4.6 4 ¢, primi ) cum angulo-veito,

B 8. Siigitar € latws aquale e§t , < 3 lateri,, €&
evit quadratum conflitutum de rectarum linearum
figuradata. Sinverd Cs, ¢ & fintinequalesrelle,
[t 8 e maior , que contingata directione produca~ .
turinl, & reta s & aqualis fiar,{ sreta, &»{ €
fecetur equaliter in » pun&o. Deinde centro »in-
teruallo alterisw vel n 8 , vel n{ relte , deferibatur
dimidiatus circulus 83, & 8+ dire@é producs-
tur in > punitum ambitws , ¢ » S pundaper re-
&am connetantir. Dico ¢ 3 redam , effe latus
quadrati , quod aquale fit 8 & loco Cr per confe-
quens triquetro «. Quiaenim yveta B { equaliter
quidem in » punto , inequaliter veio in + punito--
fedtaest, locus quem B¢ o s { cum anguloreto in-
cludunt , vnacum quadrato intermedios » , eqaa-
li funt , quadrato ad » { tanquam ad mediam li-
neam. Sed n (., n Ireits funt equales (per defin.
cireuli. ) Locus igitur quem B, ¢4 cam ungtgo
recso-
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redto includunt, vna cum quadrato ad »s, equalis
eit quadraso ad 2 3 defiripto , cum fis aqual »¢,
Jed quadratum ad s equale et quadratis ad 3 4,
w1, (per 47.primi.) Auferatur commune virique
ad s quadratum , qui relinquitur igitur locus
qriem 8 ¢, + { cum angulo recto includunt ; aqualis
st quadrato ad+ 3 deferipto, fed locss quem B +,
e {includunt, €515 8 figura, figuidem 1L rela,
equalis 5t « 8 vecte, Proinde equabilium linearum
figura 8 8, equalis 8t quadrate , ad 3 + defiripto,
Jed € 2 figura aqualis est re@arum linearum figu-
ve, a, Figura iguur veltaram linearum  aquali
eft quadrato ad s S defiripto. Dateigitur figura
redarum linearum o , aquale quadrasam confli-
tuitur, id, quod ad ¢ > defcriptum fuerit, quod fa-
ciendum eras. - , -

FINIS LIBRT SECYND1I EL E-
mentorum Geometricorum
Euclidis. ’

EOxAddy|
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Ie
Acquales circuli funt, quorum
vel diametri vel ex centro duéta,
zquales funt,
B,
Edlia xiurg s@am"lsoﬁg As'ycrau 5 AT
uﬁspem & nixrg,
‘g oxcuzl\oqu ) 8
Tipsd Tor xUKAOY,

11,

Re&alinea dicitur attingere cir-
culum , quxcunquc tangendo cir-
culum,
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culum ,dum produc1tur, nonfect
circulum. '
-r
KuxAos stpmﬂsﬁg &RiAay M-yov:‘), sinins
wﬁopsm aNfA WY, ¥ ﬂmxﬂv a.A'l\qu.
111,

Circuli attingere fefe mutuo di-
cuntur , quicunque fefe mutuotan-
gendo, fefe mutuonon fecant.

A
Ey xwdw, iroy awexiv g aumg's oGhiia
Adyey), sraves 'bm ¥ nmgx » 47" adrd
xdbsTes ayipoan, irvas aoiv.
1111,

In circulo zqualiter 4 centro re.
&z linex abefle dicuntur cum z-
qualia fuerint perpendicula , quz
decentro ad ipfas ducuntur.

E
Mafcv 3 a.mx{v Ayereu, 0’ &4 " pa(al
M (1113

wid OO @ @

Longnus autem abefle ea dicitur,
: inquam
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inquam longius pcrpcndxcu!um in.
cxdxt.
5
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VI,

Segmentii circulieft, quod & re-
&a & circtili ambitus hnea includit,
z
’r,.«.npar@» 3 yarie tsiv 5 9 wepiyouin, .
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VI
Segmenti autem ‘angulus eft,
quem reta & circulum ambxens li
nea includit.
H
Ey 'rpmu.un Ayariaisiv, brav I8 S wi-
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' In fegmento autem angulus eft,
cum in ambientedegmentum linea
fumtum punétum quodpiam, & de
illo ad tcrminantia punéa lineam

“re@am, quz fegmentibafiseft, ad-
innQa rete linex fuerine: Isigitur |
angulus in fegmento eft, quem ad-
iun&z ille linex includunt.

. o /

Orar ) ar wigiiysra T ywviar » e

Aapldradt Tva wegiQipar, ex’ Sxdins

Adyt) BeCuubras g yaniw, L
. I X,

Quamvero ambientislinez par-
temlinex includentes angulum ab.
fumunt,illam obire angulus dicitur.,

1
Toudls ) xixAs teiy , Sraty agos 120 xévoew
s rd & xinAg, sall f yavie , o wepreyd-
psvov ogta y o T8 Tav Tt ywviay we-
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o Xe . \
Circuli fe&or eft, cum ad ipfius
circuli
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circuli centrum conftitutus fueric
angulus, illa figura que includitur
& d lineis angulum includentibus),
& ea ambientis linex parte, qua ab
ipfis abfumitur.

' v 1A

Opoid TpTUdTE XOXAY EGiy , T3 Jeydpera
yavies irets. H &rcis ad yavias, iras g
AdfAaus eaiy, '

PR AA

X 16 -

Similia fegmenta circulifunt, quae

capiunt angulosequales: vel in qui
bus anguli inter fe zquales funt.

Hgorasis.
PROBLEMA I,
A ‘
fod ’ ~ et re
T Jobivr@ winhs . o* aévrger Lpéir.

HOPIZMA.
N e » P
Ex 0% 1478 Qavsgiv, 4vs tad & winAw , mis
’ ' Ghsia,



114 EVCLID. BLE:. GEOM,
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KONAY,

sAs

O » €
Reperiundum eft centrum in da-
to circulo. '

"ACQVISITUVM.

De huius problematis explica-
tione reperitur & hoc: Si quain cir-
culore&talincarettam alteram me-
diam ad angulos rectosfecet, in fe-
cante femper circuli centrum inue-
niri.

DEMONSTRATIO,

. Sit datuscivcnlus « By, cuins centrum fit in—
uefligandum. Ducatur in eo linea fortuito vtring,
ambitus lincam attingens , que fit « €. Hec fece~
turinduas partes equales , in puntlo & (per1o0.
primi. ) dquo educatur ad angulos rectos ipfi « 8,
Sy reda, qua direta extenfione producatur i <
deorfum , diuidaturg, bifuriam in { punito. Dico
C punitum effe centrum circuli « 6y propofiti, Si
non est, erit alibi ant in lineasy , vt in punito S,

eri
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erititag, s aqualis + 3 , qued ¢St contra wave-
wasoled 1 UL EXIYA CANE, VI it u. CONRETLAINUY 2 o,
n 8, n By QuUiaverd e 8 equalis et 38 (per yazra-
oxsules Jcommenis virifg, 8 n, & bafis v o equalis

"bafi n 8 (per 15. defin. primi. Sunt enim ex cen-
tre.) Igitur (per 8. primi ) angulws 2 & v aqua- -
Lis eft angulo € & v. Cum autem reda retainfi-
flens continaos angulos equales inter (¢ fecent,
(pero. defin. primi. ) Reltus eit vierq, aquali-
um anguloram. Angulus €82 reGus est, a1 € 24
angulus quog, vecus. Igitur angulis £ 8 € , equa-
Lis e5F €8 n angulo , maior manori quod fieys ne-
quit: Quare » non ¢St centram circuli.  Similiter ..
oftends potest, nulluin aliud punitum prater { effe.
Igitur { est cemtram girculi o 8y dati, qued f4+
cere opertuit.

THEOREMATA X V.
\

. . B
Eas x0xAg, 9% ris wepProddons , AnQly
dio TuxtrTa oupéin , 4 O%

Y N\ ~
T4 abTe Cypia, J?nfw'yw-
pivn &Uléia 5 Eares werdirau
& xixAg, C
11.
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" Siin circuliambitu duo quzlibet

un&a fumantur; ealinea que ad
illa ipfa adiun&a fuerit, intra circu~
lum cadet.

DEMONSTRATIO.

Sit circulus « 8y, in cuius ambitu fint duo pun-
&aaC. Dicoquod rectalineaque duoifta punila
coniungit, intra circulum cadet : fi nom, cadet ex-
tra, & fitasB ﬁzmamr centramcircali 0 8y, &
fit & punctum inuentum ( per 1. tertij. ) Conne-
antur 8 a, & Cpunita, & 3 { ducatur ins. Quo-
niam igitur aqualis e5t 3« ipfi 8 & ((per defin. cir-
culiyid eSt, 16. primi ) aqualis eft .mgulru &g
&8 s angulo ( per 5, primi. ) Quiavero trianguli
& s ynum latus producitur [cilicesae 8 , igitur
(per16. przm: ) mgulus 8¢ B feilices exserior,
angule 8 o 1 interiori , & ex aduer[o maior erit.
Acqualic autem est angulus & s, angulo §Bs.
Maior itag, eit & angulus 8¢ C, angulo S B
Subter marorem autem angulum maius latus fub-
tendit (per 10.prims.) Maior itag, aut longior
ef1 88, quam e, Aequalis antem et (per 15.
defin. primi. ) 3 Cipfi i 8. Maioritag, erit & 8,
quam & ¢ minor maiore, qitod fieri nequir. Now
1gitur dpunto « ad 8 dultalinea cadet extracir-

culum. Similiter demonfirabimus neq, in ipfam
circumferentiam cadere. Si enim in ipfam circum-
ferentiam




LIBER IIIL 117
Jeventiam caderet, fequeretur angulum 8¢ €,ma~
forem efJe angulo & @ { (per 16. primi ) boc et
angulo-8 €L, cuielt (per 5. primi ) equalis , &
propterea (per 18.primi ) latus 8¢, latere 8¢
maius effet, & cidem etiam aquale quod fieri non
poteil. Reila igitur linea consungens punita exi-
flentiain circumferentia , cadit intra circulum ,
quod demonfirandums fuit.
\ T
Eai & x0kAe Lhdd 1is » g § uivees »
Lhdas Tivas, uy D@ & xivegs, R
diya Tiprys xgy wels ZgOoe;\ av-
oo tepi. xgj ted weos Gpbos
abtlw Tépry , xgj iy av vl o
TERE, ‘ A
’ IIT.

Si in circulo refta quepiam per
centrum du&a, fecet alteram me-
diam qua per centrum du&a non -
fit, ad angulos rectos eam fecabit:
& fi ad angulos rectos eam fecet,
ctiam mediam fecabit, ’

DEMONSTRATIO.
Sit circulus a By, & reitain eoy 3 per cen-

trum duita, fecet aliam retam o @ non per cen~

trsam duam,in duas equales partes, in puncto .
- H 3 Dico
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Dico qued ¢ ad angulosreos eam feces. Suma-
24T Autem centrum s, vonneltantur a1, ¢ B. Quis
sgitar in triquetro « « {, a { aqualis eft ipfi 8,
triquetris { 8, communis virig, { v, fic vnum la-
tus alteriverve[pondeatset bafis ¢ a,bafi + 8 (per 15.
defi. primi) et equalis. Sequitur (per §.defi. pri.) .
quod angulus e { +, angulo € { o, fit aqualis. Cum
~ —autemreitalinea fuper reltam confiftens verobig,
angulos fibi insicem equales fecerit ( per 10, def.
primi ) vterg, ipferum yectus erit. 1gitur & dicli
angult avibo o { ¢, € { erelli erunt. Vnde conclu-
ditur quod y & linea per centrum dutla, ipfam « B
o duilam per centrum in duas partes aquales fe-
cans, eandem etiam ad angalos reétos fecet. Quod
fiy Sipfan « B ad angulos rectos fecat. Dico qued
& induas partes aquales fecet eam, itavt & L ipfi
{ € fit equalis , obferuata enim eadem difpofitione
@ razasutvii, VI prius. Quia s o ipﬁ ¢ 8 efl equa-
Yis (per 15. defin. primi ) aqualis evit ¢ ¢ o £ an-
gula, s 8 angulo. Angulus antem + (e« , +{8,
vterg, it vectus (ex prius demonflratis. ) Duo
igitur triangulas { «, ¢y C duos angulos duobus
angulis aquales habent, vnumg, latus vii laseri ¢-
quale , < { commune fcilicet virifq,  quod fubten-
ditur vni equalium angulorum. Ergo & reliqua
laterareliquis lateribus equalia habebunt (per 26.
primi ) eritg, @ {, { B equalis , quod demonfyan-
dum fuit, St igitur in circulo reta ¢re.

\ ¥
EosC»
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- Siin circulo duzre- F
&z linez fefe mutuofecent, non il-
l2 quidem per centrum duéte,haud
{efe mediasfecant.

DEMONSTRATI1IO.

Sit circulus o C Y &y Crineo ducrelte linee
aysC8, fefe mutuo fecent in pun&o £, Moy per
centyum duce. Dico quod fefe non in partes duas

aquales fecent , ita vt a s aqualic fit s v, & € ¢ipfi

¢ 8. Sumatur centrum circuli{ , & conneltantur
{ ¢. Quoniam igirsr (vt yult aducrfarius ) recta
s per centrum duta, reltam lineam quandah
oy non duitam per centrum , mediam fecat, et~
iam ad rectos angulos fecabit (ex 3. buins ) quare

- angulus { ¢ a reltus est. Rurfus quoniam recta li-
mea 2, reckam quandam B & non dullam per cen-
grum fecat mediam, ad angulos reilos , eams quo-
que (ecabit (per antecedentem.) Rellus igitur
angulus et { + C. Demonfiratum autem et &
&1 aeffe redtum. Ergo{s e angulusipfi{s b an-
Zulo aqualu erit » minor maiore qued fieri nequit.
H « Non
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Non igitur refle 2.y, cs fefe medias fecant, Qua-
refiincirculo & quod demonjl‘mndum erat.

i

E

Eab Jdo xdxhes Tépra-
3 Yd * v
o AMNASE s EX €5
aWTwy 5P A ze’vqgav. 4
v,
Quicung; circuli A

{efe mutuo fecant,illiidem centrum
non habebunt.

o

DEMONSTRATIO.

Sint duo circuliz Gy, 8y » fefe mutno fecan-
tesin punitis v & €. Dicoillos non habere idem
centram. Sin fieri poffe quifpiam affirmarit , fit
centrum’s , & connellantur ¢y, ducaturgen,
Quia igitur « punitum centrum eSt circuli o 8 y,
aquals et ¢ yipfis { (per 16, defin. primi ) Rur-
S quoniam s punitum centrum est urcuh 7€,
aquale eSt ¢y, s, Demonflatum veroest ey effe
«quale g Igitur ( per 1. communem (ententiam)
erit ¢ ¢ equalis , minor masoré , quod fieri ne-
quit. Igitar < punum non et centram propofito-
rumcirculorum. Si igitur duo circuli &re. quod
demonftrandum erat.

s

Eu; No
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Ews dio xvx)w 5@47&%@ Y. 2.
¢Mqu cn-a; g sn o i
asTer s oAb Kivtgor. ')
VI,
Quicunque circuli

{fefe mutuo interius

attingunt , illi idem centrum non
habebunt,

DEMONSTRATIO.

Simt duocirculiaCy , & v 8¢, qui fe tangane
inpunioy. Dicoilles non habere idem centrum.
Si enim babuerint, fit £ comneantur 'y lineare-
&ta, inpunio contalius » ¢ ducatur < C linca
vicung, » ad circumferentiam exterioris circuli,
Quiasgitur { pundum centrum et circulia Gy,
aqualis ¢ £ yipfi { 8. Rurfis quiaidem punCum
 est centrum circuli 8¢ vy interioris , aqualis ¢St
{ v ipfil +. Demonfrasimus ausem quod { ¥ ipfi
{ Cerat aqualis. Igitur( s, { G evitaqualis ( per
primam notionem ) minor videlicet maiori, quod
Jieri nequit.- L igitur punihum s non et centrum
circalorum o T ¥ & o Siigitur duo circuli &re.
guod demonflrandum era.

N

A
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VITI,

Siin circulo fuperlinea diametri
" fumatur pun&um quodpiam, quod
centrum circuli nonfit , & ab eo
punéto reétz aliquzx in circulum
decidant, ca quidem maxima erit,
fuper qua centrum reperietur, mi-
nimaveroreliqua, aliari verd, quz
fropius ad traductam per centrum
ineam acceflerit, eafemper maior
eft longius dxﬁante Dua autem
tantummodo re&tz zqualesab co-
dem punéto decident in circulum

ab vtraque minima parte.

DEMONSTRATIO.
Sit circs-
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Sit circulus « By 8 cuins diameter « 8, in que,
fumatur aliquod punétum vt { , quod non fit cen.
trum circals, Centrum verd civculi fit « & o pun~
&0, in circulum datum cadant quadam rete
lnee L 8,{ v, { n. Dico ¢ a maximam effe , &
{ S minimam , ex alijs verd '{ C effe maiorem( y,
& {y maivrem quam { ». Tungantuy enim , € s, -
¥ ty ns. Quoniam igitur ommnis trianguli duo late-
v4 funt veliquo masora( per 20.primi ) eruns €1,
s maiores quam B {. Eft autem « ¢ equalis « 8
(per defin. civculs. ) Igitur Cs,¢ &, ipfia { fune
equales, maior itag, eff a { quam €, Rurfus quo-
ntam C ¢ oSt aqualis < v, communis autem { s, due
Bs, s duabusy ¢, ¢ { equales funt , fed C+  an-
gulus, masor e5t angule v + {. Bafisigitur 8¢, bafi
( y est maior (per 24.propofic. primi.) Eadem
vatione & y { maior ¢St quam { . Rurfus guoni-
ams » {y {smaiores fune quam s » ( per 20, primi)
aqualis autem » =, ipfis & (per definit. circuli )
erunt »(, £ smaiores quam « 3 , communis ayfe-
rasur < { , ergo reliqua n { maior est quam reliqua
{ & Maximaigitur et «., & { & minima. Ma«
iorvero 8 { quam v, ¢ { v quam{ . Dico.
quod d punito { due tantum reta linee cadant in
circalum datnm , ad virafg, partes minime equa-
les, Conflituatur enim ad lineams { atq, ad datsum

punctum in ea s angulus { +3, equalis angulo n s {
(per 23.primi ) & € 3 ungantar. Quoniam igi-
tur s est aqualis + 3, communis antem + d?

HeEye
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wi,¢{, duabus: 3, s { equales funt , & anguls |
0+ { eft aqualis angula el (per 23. primific
fadtum, ) Ba/u igitur 2wy bafi 173 aqualu est. Di- |
coporrd 4 punite { in unulum noncadere; aliam ‘
ipfi n aqualem. Sin fieripoteit fit £ ». Quoniam
 x eft aquale{n (per bypothefin aduerfarj.) ’
eftgyipfi {naquals {3 5 erit & L ipfi{ S aqua-
lie , videlicet propinquior ei  que per centram .
tranfit aquals yessediori, quod fieri non poteft..
Vel hac ratione , SUNGUHINY £ % o ¢ qUONIAES 't |
ipfie x est equalis , communis autem + { , & bafis
»{ aqualis et  x , ( per hypothefin aduerfarij )
erit & angulus a ¢ C equalis angulo x <& (per 8.
primi. ) Sedangulus v« , angulo 3 ¢ 7 et .cqua- |
s (per 23. primi.) Angaulus igitur 3 ¢ ( ipfirsZ,
. ¢qu41£s erit, minor maiori quod fieri nequit, Qua-
re d punfto {in circulum non cadet, aliavetta li-

- meaequalisipfi » { verfus eandem partem. Si igi-
tur incirculo &r ¢. quod demonflrandum arat.

H
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Si capiatur pun@um quodpiam
extra circulam, deque pun&toillo
traducantur ad circulum re&a ali-
qué linee : vnaquidem per centrils
relique vero fortuito, ex his qui-
dem re&is quaz in cauum ambitum
decident. maxima erit du&a per
centrum, fed aliarum, qua propius
ad hanc acceflerit, ea longius di-
ftante femper maior erit. Ex hisve-
ro re@is que in gibbum ambitus
decident , minima eft qua inter

punéti & diametrum interponitur. -
* o Alias

25




126 EVCLIP. EL8. GEOM. ,
Aliarum vero qua propius ad mini-
-mam accedit, cafemper longius di-
ftante minor eft. Duz autem tan-
tummodo reGte linez ®qualesde-
cident 4 punctoillo in circulum-ab
vtraque minime parte.

DEMONSTRATIO,

' Sit civculus o €y, extya euns fumatar punctum
8, 4 quo traducantuy redle aliqua lines ad circu-
lum, fintg, 3 ¢, 8¢, 88, 87, & fit . per centril
duita. Dico quod ex hu rectis , qe in cautm am-
bitum cireuls decidunt,maxima fit ea que per cen-
trum duila ek, videlicet 8 o, aliarum verd ad
cundem amibitum dultarum , 8 < quidem mator et
&, & 8 quam &y, Exgjsverd redhis , quain
gibbum ambitas decidunt minima , qua imer pun-
Gum & et diametraus o w interponitur videlicet § 1,
& ex reliquis & x breusor est quam S x5 & 8.
quam & 3. Sit centram civculi 1 notain , vel
per 1. buius inuentum, comedtantur . <, 1y 17
@ S hope o Qutia 2w ipfi e oSt aqualis,appona
tur communis (1 3. Igitur a8 ipfise pn & p & eéi
aqualis, (¢d s ;2.8 maioves funt « & (per 20 primi.,
Igitur & « & mdior et & ((per 1. com. [emen. '
Rurfus quia 12 equalis-es} w{ (per defin. circu:
apporiatar comments . &, igitur ¢ vy . S ipfis 7
w8 fant ¢quult: » & angulus qui fub e p 8 maic,
esi ai
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est angulo quifub { . 8. Igitur (per 2.4. primi )
bafis + 8 bafi{ & maior eS, Eademyatione demon-
flraripoteit { & maioremeffe y 8. Maxima igitur
et 8 o, & maior & s quam'S { , & J‘fquamé‘;v
Etquia: (per 20. primi ) px,x 8 funt maiores,
quam w8 Aequales autem ¢St p.n, g x, (per 16.
défin. primi ) Reliqua igitur x & maior e$t quam
aseran $. quare » & minima est inter eas quain
gibbum ambitus decidunt, Et quoniam fuper sti-
anguli w A& vno latere, flilices u 85 dusveile
w1,k Sinteriss dudla ad . & & terminos coma
ponsutur erant ( per 21. primi ) ux , & x Sipfis
Ay A S minores, G quia v aqualis ¢5t 2, re-
liguaigitur & x minor est, quamyeliqua & ». Ea-
dem ratione d:mqnjlmmr & quod & x minor fie
33, minimpa igitur et & n , ipfa verd 3 x minor
quam 8 r, & & A qiam 3 3. Dico porro-quod dus
tantum lineereBle , aquales decidant, 4 punto &
in circulum adminime partes. Conflisustar adre-
Gams lineam w8 & ad punitum in ea datusis p o
x w3 angulo equalis angulus , 3u @ (per 23.
primi ) conneanturg, 6 3. Quoniam .G, equa-
lis est p x , communis autem p. 8, Dua 1gmn'
@ rs &g, dusbus p,p 8 funt aquales,

altera alteri, & angulus v p. &, angulo B &

aqualis. Igitur (per «.primi ) bafis &rbafi &8
erit ¢qanli6. Dico rectam nullam aliam equalem
ipfi & 6 a3 puntto cadere incirculum. Sin fieri
peffe qmj}uam putaucrit, cadat fané ant fit & .

- Quia
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Quiaigitur ipfi B , &y et equalis (per hypothe-
fin aduerfary) & & x, 8B estequalis, fequetur
(per 1. communem fententiam ) & 5€, Syeffe
aqualem , propinquior videlicet minims , aqualis
remotiors, quod fieri non poffe , et demonftrarum.
Velbac ratione. Coniungantur.pv, quia equalis
eftupipfipy (per defnitionem circuli. ) Com-
munis autem p. 8 & bafis 8w bafi & v (per bypo-
thefin ) st equalis, Tgitur angulus » 11 8, angulo
Suvestaqualis (per 8. propofis. primi.) Sed an-
gulusx p. 8 eiqui 4 Cp S includitur 5 ¢St aqualis.
Ergo & angulo & w.v, minor maiori, quod est ab-
Jardum, 1gitur plures duabus retis lineis aquales in
circulum non cadent , ab ipfo puncto &, ad virafg,
minime 8 » partes. Si igitur extra circulum fuma-
 tur puniium quodpiam ¢rc. quod demonfiyandum
erat, '
e
Eow x0xA8 MQly 71 aypéior tyros » Som '3
& enpels TS Toy xIXA0Y 5 AEoa iAW)
@ Aelgs % dvo A ° e

dbéeu irou, —:% Y '
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I X.
Si fumatur puné&tum quodpiam
intra

Y
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intra circulum, deg; pun&oilloin
circulum decidant plures quam duz

. re@zlincz 2quales, pun&tum quod

i fic famtum fuerit, centrfi circuli eft,

DEMONSTRATI Os

Sit circulus o 8 y, & intraipfum fumtum pun-
dum$, 4 quoincirculum decidant plures quans
ducreite equales, $«, 38,8 y. Dico & puniiam
effe centrum circuli. Comiungantur « € & €,
fecéturg, dqualiter inpunéto « & {. per queex ®
~ ducantur recte v(g, ad ambitum caresli , Sea , &

- & n. Quoniamigitur o ¢ aqualisest < 8 , com-
- mianis autem ¢ 8, erant due at, ¢ & duabius €y
2 aguales, & bafis & a eft aqualis bafi & € (per
bypotbefin. ) angulus igitur a+ 8, angalo €5 &
equalis evit ( per 8, primi ) ¢ idcirco vievg, ani~
gulorum et reClus (per 13. primi. ) Et quoniams
[iin circulo redta linea re@am alterain mediam ad
angules redlos fecet , in fecante et circuliceni-

trum ( per acquifitum prinum buiws ) erit iti wx
centrum circuli. Eadem ratione & in Sacentrié
eit circuli; & nullum alind punitum commune
babent reltenx , 3 p , quam punitum 8. Ergo &
est centrum circuli propofiti« Cy. Siigitur pun=
Gum quodpiam intra circulum fumasur &re. quod
demsonflrandum eras. '

, I KOxAQy
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. Circulus circulum non fecat plu-
- ribusin punétis quam duobus, -
 DEMONSTRATIO.

St enim fieri potest, circalus o €y, circulum

&1 {inpluribus pundtis quam in duobus fecet , wi-
miram in Bn, ${, & wnite B, B 5 bifariam
Jecemurinxn , & apundisx a,ipfis g n .8 3ad
reclos angulos duax v, A, m punltaa & + ex-
tendantur. Quoniam igitur in circslo-a. €y, reéia
« yalteramreilam ineam € > mediam, ¢ ad an-
Zulos veltos fecat,inipfaay , circulia B 7y erit
centrum ( per acquifituns primsum buiwd. ) Rut fus
quoniam in codem circulo o 8y reda , v £ rellam
alteram C v mediam fecat , & ad redbos ungalo:.
i ipfa v £ eris centrum circuls (per acquifitums
primum buins. ) Demn/lmmw aurem est , & in
tpﬁ & 7, centram effe, nec in vllo alio punito,con-
: . uemiant



LIBER 1IT- 13
wemiunt inter fe vecle oy, v £, quam in o. Igitur o
punlum.est centrum circuls, « C . Similiter que-
que demonflrabimms pun@um o centrum effe cir--
culi &+ o Quiaincirculo 8+ L retado, alterams
recham p. s mediam, & angulos reclos fecatin ipfa
Soelt cemtram , G rurfus quiain eodem corculo
s precta, alteramrectam oy mediam fecat,ins
evit centrum,conueniunt asitem nullibi niff in pun- -
&0 o, Ergo o eft cemtrum. Duorumigitur circulo-
rum (efe inuicem Jecantium, fiilicet « €y & 8+¢
idem eit centrum, quod fieri non potest, per quin-
tam buiss. Circulus igitur circalum non nifi in
dyobus punitis fecar, quod demonflrandum evat.

. 1A
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X1, ]

Si duo circuli fefe
mutuo interius contingant, fuman.
turque centraillorum, ea re&a li-
nea, que ad centra ipforum adiun-
itur, fiproducatur , cadet in circu-

orum contaétum.
I a DR
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DEMONSTRATIO.

Sint do civouli « 8y, & & s fefe mutud interiui
tangentesin punfto «, & fit { centrum circuli

, @By, alterius verd ». Dice redtam lincam d pun-

&o L adn dutbam fi producatur, in puncum  ca-
dere. Sin minus , cadat ergo fi fieri potest , vt (s
3. Connectansur « { & a n, Quiaigitur an yn{
maiores funt qtam { « ( pe;' 20, primi) hoc est,
guam {3 (Sunt enims amba ba ex centro aquales)
coiiiniiunis { » auferatur ,veliquaigaur 2y, et
maior quainreliqua sy , fed na aqualiset »8,

(tanquam que ex centro circuli interioris ) erge

» & maior eft 0 3, minor maiori , quod et abfur-
dum. Nonigitur 4 puntto { ad » ductarelta linea
extra circulorum contaltum , que ponitur in o
cadei. Sed in ipfum, vt cadat neceffe eft. Siigitur
duo circuli fefe mutuo &re. quod demonfiranduni
trat, ,

’ 18 .
Ew J¥o xmthoz, aAwvras umqhwv Exress
% IM Ta xiveea ab- G .IB. E.
Tavs c)?r(d:yvupsm, : ‘
2lg 715 imays &-
AdUrsrai.

X1 I,
Si duo circuli fefe mutuo tan-
gant exterius ; linea rea qua ad
‘ - centrd
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gentra eorum adiungitur peratta-
+¢um illum tranfibit,

DEMONSTRATIO,

Sint duo civeulia By, & o & ¢, qui fefe mutsto
tangant exterius in punélo «. Sumaturg, centrum
circuli & €y, g, & & scirculi». Dico quodrecta
quad centro{ ad centram » ducitur , etiam per «
punilum coutaltus tranfeat. Sin hoc non effe ne-
seffe-quifpiam exiflimauerit , tranfeat ficut v,
v, Coniungantur o, e L. Quiasgitur { st cen-
trumcirculi o« 8y , erunt (o, {  inuicem equa-
les ( per definit. circuli. ) Rurfus quia # est cen-
tram ircnlia s, erunt a » , & » inuicem aquales.
D:monﬂmtum autem ¢St quod { «ipfi {y fit -
qualis. 1gitur ., an ipfis{y , n & funt aquales.
Quare tota{ n maior est duabms { ey n. ESt au-
tem & minor ( per zo. primi ) quodest abfurdi.
Xgituy linea ducta ex { in n per ipfum puncum
contalus w tranfit. Siduoigitur circuli fefe mu-
4o tangant exierius, Lincarvelta &re. quodde=
monflrandum evas.

1T
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.~Circulus non atringit circulim
pluribusin pun&is quimvno, fine
interius feu exverius attingat.

N

DEMONSTRATIO.
Ponatur quod « B & circulws, alium cireulum
2 € 8 L tangat pluribus in punttis quam vno ,inte-
vius videlicet in punclu 3 & B. Sumatur centrum
circuli exterioris » , interioris vero 3. Cumigitur
- retalinea dultaex nin 3 cadat in puntlalorallus
(peris.buins) cadet ficut B »,% . Et quis » pundlié
centrum eft civcali a 8y 3, erst € n aqualis » &
(per 16. defin. primi. ) Masor itag, eit Cu quam
3 &, & £ 3 multo masor quam 3 8. Rurfus, Quo-
niam S centrum est circuli + €3 {, equalis erit 8.3
ipfi 3 & (per eandem dcﬁmt primi ) que antea de-
monflrasa fuit multo minor ip(a 3. Cum igitur
abfurdum [it aliquam lincam cffe maiorem altera,
G cidem equalem :circulus circulum interiss nom
attingit Pluribus in punitis quam vno. Dico quo
weq, exterius fieri poffe , quod fi quis fieri poffe 4?
firmarit,sangar [ané circulus oy v, citculii a 8 y &
exterius in pluribus quam o punitis , videlices
in o y. Coniungantur «. y per lincamrectam (per
1. poftul. ) Quoniam igitur in ambitu vtriufg, cir-
cuba Cy 3, & ey x funt fumpta duo pundia, ¢y
linea earella,gue ad illaipfa punita adiunita fue-
" vit, intra cireulam cadet, (per 2. propofir. buiss)
cadet antem & quidemintra civeulum « € ¥ 8,
‘ fedex-
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;‘ fedextra circulum oy x, quod et abfurdum , ¢,

. contra pxius demonflrasa in propofi. fecunda buius.
Circulus igitur circulum exterius non attingit plu-

i ribusin punitis quam vno , eftg, oflenfum quod
meq,interim bos fias. Circulus igitur circulum now

| astimget pluribus in punctis quam vno, (iue exterius

fius interius astingat 5 gsod demonfirandum cras. .

‘ FA
Erwixha., s ioas e, o
Foor amiyguriy Yom & xéveew.
Katsé oy améyscmsdm g
xivre, iras aMireus daly,

_ X1IMI, ‘
In circulo re@ linex zquales -
aqualiter 4 centro abfunt, & qua ,
2qualit-r 4 centro abfunt, inter fe
zquales funt.

DEMONSTRATLIO.

- Sit cireulus & B y &, cuivs centrsms 5 ¢ inco

aquales duareile« B & y 8. Dico-quod equaliter

abfunt d centro. Ducatur 4 centro in virang, re-

Bam perpendicularis recia, fiilicets { & 10 (per

12. propofit. primi ) Ceniunganturg, e+, ¢rt 7,

qaia igitur rela quedam £ , per centram dulla
fecat alteram retam, que per centrum non dudts
et , filices «.C ad angulos re8os , & mediam
. ’ I s - (per
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Quiaigitar ipfi B, &y st equalis (per h]potbe- '
fin aduerfari ) & J‘ x5 8B est aqualis , fequetur
(per 1. communem fententiam ) & 8¢, Syeffe
equalem , propinquior videlicet minime , equalis
remotiors, quod fieri non poffe , et dcmon]framm
Velbac ratione, Coniungantur.uv, quia equalis
*eStupipfipy (per defnitionem circuli. ) Com-
munis autem 1. 8 & bafis & v bafi 3 v ( per bypo~
thefin ) c§t equalis, Igitur angulus 11 3, angulo
Spvest equalis ( per 3. propofit. primi) Sed an-
gulusr p. 8 eiqui 4 Cp dincluditur , oSt equalis.
Ergocr 4ngulo & v, minotr maiori, quod est ab-
fardum, Igitur plures duabus yeltis lineis aquales in
circulum non cadent , ab ipfo punéto &, ad vivafg,
minime 8 » partes. Si igitur extra circulum fuma-
 tur puntum quodpiam & ¢. quod demonfirandum
erat,
e
I-:aw uwc)\u M(Péq T4 ﬂmmv &rros » Som 3

n)pma MEES 7oy xun)\ov 5 m:oartﬁwny.
WAL n % dYo

Lldau Srau, Sl
2 AqQbevoy- u@%
peiov 5 xévegor \'/ 5 AN

& & wonAs. 9

I X,
Si fumatur puné’tum quodpiam
intra

[
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intra circulum, de§; pun&oilloin
circulum decidint plures quam duz
re&azlincz equales, pun&tum quod
fic fumtum fuerit, centrfi circuli eft,

DEMONSTRATIO:

Sit circulus 8 , & intraipfam fumtum pun-
dum s , 4 quo incirculum decidant plures quam
ducreits equales, Sy 88,8y, Dico 8 punitam
effe centrum circuli. Comiungantur o € & €,
[feceturg, equaliter inpunito « & {. per queex 3
ducantur reéte v(g, ad ambitum careali, 8 ¢a , &
& N, Quoniamigitur o s aqualiseit s 8, com-
munis autem ¢ &, erant dug as, ¢ 8 duabus €, .
s D equales , & bafis & o e5t aqualis bafi & € (per
bypothefin. ) Angulus igitur 2.5 8, angulo €5 &
aqualis erit (per 3, primi ) ¢ idgirco viei g, at~
gulorum et reclus (per 13.prims. ) Et quoniams

fiin circuloredta linea reGtam alteraim mediam ad
angulos redos fecet , in fecante et circuli cenie
_trum ( per acquifitum primtum huiss ) erit itiax
centram civculi. Eadem satione & in S centrii
¢t circuli; & nullum aliud pundtam commaune
babentvectenx , 3 p, quam punitum 3. Ergo &
et centrum circuli propofiti« Cy. Siigitur pun-
&um quodpiam intra circulum fumatuy Gre. quod
demonfirandum era. '

\

I KoxAGM
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' I
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. Circulus circulum non fecat plu-
- ribusin pun¢tis quam duobus,
 DEMONSTRATIO.

Q“:yvﬂ

Si enim fieri potest , circalus @ €y » circulum

8¢ {inpluribus punctis quam in duobu feces , mi-
miram in Bn, S{, & wndeBfn, B3 bifaviam
Jecemurin . n , & dpundisx a,ipfis B n 3.8 3 ad
rectos angulos dudtax v, Ay, int punllaa & s €x-
tendantur. Quoniam igitur in circulo-a Cy, refla
«yalteramreStam bneam € S mediam, ¢ ad an-
Sulos reltos fecat,iniplaay , circali « B y erit
centrum ( per acquifituns primum buiss. ) Rurfis
quoniam in eodem circulo « 8 yreita , v £ reltam
alteram € n mediam fecar , & ad redos mgula.r,
i ipfa v £ erit cemtram circuls (per acquifitum
primum buiss. ) Demonflratum autem et , & in
tpﬂ & Y, CENtTUm ejfe, nec in vho alio puncte,con-
: Hemiunt
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Neniunt inter fe vecle ay, vE, quam in o. Igitur o
pundum.est centrum circuls, . C . Similiter que-
que demonflrabimus punitum o centrum effe cir--
culi 8+ 8. Quiaincirculo &+ {reltalo, alteram

' redtam p s mediam, & angulos vectos fecat inipfa

Soeft centrum , & rurfus quiain eodem carculo
s reta, alteramrectam oy mediom fecat, in s i
erit centrum,consieniunt autem nullibi niff in pun- -
@0 o, Ergo o eft cemtrum. Duorum igitar circulo-
rum [efe inuicem Jecantium , fiilicet o €y & 844

* ilem eft centrum, quod fieri non potest, per quin~

tam huius. Circulus igitur circulum non nifi in
dyebus punitis fecat, quod demonfirandum evat.

3 1A
Eod 800 xinhos , eQarlayras aMiray Ea-
~ A, -~ s ™~ ~ ’ e \ ~\
76, ngy MY wiTay Ta wévrga, § I Td

xévren asraw » Inldoyvo- IA
pivm dbéa , ngy SxbaMo- ,
pim , 3% o ciwale
WETHTOU Tir KUXAWY.

X 1o ('

Si duo circuli fefe
mutuo interius contingant, fuman-
tur§ue centraillorum, ca re@a li-
nea, que ad centra ipforum adiun-
situr, {i producatur , cadet in circu-

orum contactum, :
I a DR
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DEMONSTRATIO.

Sint duo circali « 8, ¢ & s fefe mutud interivé
tangentesin punito o, Cr fit £ centram circuli
, &y, alteris verd n. Dico vettam lineam 4 pun- .
&o L adn dutam fi producatur, in pundum « ca-
dere. Sin minus , cadas ergo fi fieri potest , vt (s
&3, Conneltantur «{ & an Quiaigitur any» {
maiores funt qéam { e ( peg- 20, primi ) hoc e&.
quiam {5 (Sunt enim ambs ha ex centro aquales)
coititnunis ¢ » auferatur ,reliquaigitur < » , eft
maior quamyeliquan S , fed na aqualisest » 3,
(tanquam que ex centro circuli interioris ) erge
n & major ¢St n 3, minor maiori , quod est abfur-
dum. Nonigitur a punito { ad » ductareita linea
extra circulorum contallum , que ponitur in o
cadet. Sed in ipfum, vt cadst neceffe eit. Siigitur
dud circuls fefe mutuo &re. quod demonfiv anduni
erat. ,
‘ 1§ :
Ee dVo xuxho:, ¢7ﬂwvrau u»\va xres,
qJ?n Td umga - G oIB. B
Tav, J?r{d(ryvu,usm, : ‘

:Algs ™e smc(pnc $-
AUrerai.

. X1 I.
Si duo circuli fefe mutuo tan-
gant exterius ; linea reca quae ad
- centrd
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gentra eorum adiungitur peratta-
+&um illum tranfibit, '
DBMONSTR_A_TIO.,‘

Sint duo circalia By, & « 8¢, qui fefe mutso
tangant exterius in punélo a. Sumaturg, centrum
cireuli @ €7, ¢, & a & s circuli ». Dico-quod reita
quadcentro{ ad centyum n ducitur o etiam per «
punitum coutadlus tranfeat. Sin boc non effe ne-
ceffe-quifpiams exiflimauerit , tranfeat ficst v,
3 ». Coniungantur a n, a (. Quiaigitur { est cen-
trumcirculi a8y , erunt { « , €y inuicem aqua-
les ( per definit. circuli. ) Rurfus quia » st cen-
trum circalia s, erunt o n o & n inuicem aquales.
Demonflratum autem est quod { ¢ ipfi{ v fit &~
qualis. Jgitur L o, an ipfisy » v & funt aquales.
Quare total wmaior est duabms { asee . Eft au-
tem & minor (per zo. primi) quod et abfurdi.
Igitur linea duta ex { in n per ipfum pundtum
contaltus w tranfit. Siduo igitur circulifefe mu-
tuo tangant exterius, lincarelta &¢. quodde= -
monflrandum eras.

Ir
KIxAGN,x0%As §x éQd7t)s
xata wAdora onpudid, xab’
€, $0h TG CHTUSs EOb TE CKTIS s
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. Circulus non attingit circulim
pluribusin puncis qudimvno, fine
interius feu exterius attingat.

DEMONSTRATIO.
Ponatur quod o By & circulus, alium circulum
2 € 8 L tangat pluribus in punttis quam vno , inte-
vius videlicet in punclis 8 & . Sumatur centrum
circuli exterioris » , interioris verd 3. Cum igitur
veitalines dultaex »in 3 cadat in punilajcoralins
(pers1.bhuins) cadet ficut 8 »,% 8. Et quia » punitié
centrum st civculs a 858, erit C n aqualis » &
(per 16. defin. primi.) Masor itag, eitCn quam
3 8, & 83 multo maior quam 3 3. Rurfus, Quo-
niam 3 centram est civeali « €3 {, equalis erit 8 3
ipfi 3 & ( per eandem definit. primi ) que antea de-
monflrata fuit multo minor ipfaC3. Cum igitur
abfurdum fit aliquam lineam effe masorem altera,
& cidens equalem < circulus circulum interiss nom
atingit pluribus in punctis quam yno. Dico quo
neq, exterius fieri poffe , quod fi quis fieri peffe 4?{-
Jrmarit,tangat fané cirulus .y x, citculi « 8y
exterius in pluribus quam wno puniis , videlicet
in o . Coniungantur « y per lineam rectam (per
1. poftul. ) Quoniam igitur in ambitu viriufg, cir-
culia Cy &, & ay x funt fumpta duo punda, oy
linca earela,que adillaipfa punta adianita fue-
© 7it, intracirculum cadet, ( per 2. propafit, huiss )
cadet autem & quidemintra civeulum « € 5 &,
' Jed ex-



"EIBEBER IIIL 13
Jedextra civculum oy x, quod est abfurdum , &,
contra prius demonflrasa in propof. fecunda buins.
Circulus igitur circulum exterius non attingit plu-

 vibus in punclis quam vno , eftg, offenfum quod
neq,interiss bos fiat. Circulus igitur circulum nom
astinget pluribus in punctis quam vno, (fue exterius
fius interius artingat , quod demonflrandum cvat.

FA
Evixha., a4 jooae Llaas, € _ 4 IA
ior dmiyso Sm & xiveew.
Kds ot lroy amiyscasdm @ |
xérres, irou aMqAaus daly, 7
. X1111,

In circulo recte linex zquales -
aqualiter 4 centro abfunt, & qua
2qualit-r d centro abfunt, inter {e
zquales {unt,

DEMONSTRATLIO.

- Sit civculus & By 8, caivs centrum s 5 ¢ in eo
aqualesdusredle« B &y . Dico quod equaliter
abfunt d centro. Ducatur acentro in virang, re-
Gam perpendicularis reda, fiilicets { & 1 n (per
12. propofit, primi ) Comiunganturg, et , &t %,
quia igitur rela quedam s £, per centram dulia
fecat alteram reitam, que per centrum non duits
eit, fiilices .. ad angulos velos , & mediam

_— I # - (por
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(per 3. huiuws ) equalisigitur et « {ipfiC €, vnde
o & duplo maior ¢t quam a {, & ob eandem cau-
Jam y & dupla est ad v n. Eftg, a G aqualisy &
( per bypothefin ) igitur & « { spfi y». Etquo-
miam « v equalis est s v ( per 16. definitio. primi)
equale evit quadratum , quodad + % defévibisur ei
quod adas. Huic autem quadrate aqualia funt
quadrataca, quead 2§, {+ defcribuntur, cum
angulus qui ad £ est, rectus fit (per £ 7. primi )
Eadem ratione demonfiratur quadratum ad sy
deferiptum effe aquale duobusad ¢ » , » y deferiptis
- quadratss. Igitur quadrata ad a { & { s deferipta,
aqualia funt ijs que ads n, »y , defersbuntur , &
qgaod ad 2 { quidem defcrilitur equale et ci quod
adyn, cum & reaipfiy » fir aqualis demon-
Srrata. Reliquum igitur quadratum videlicet (v,
erit equale veliquo quod ad « » defcribetur (per 3.
communem fentent. ) equalis igitar et & { ¢+ ve-
' Q4,50 reda. In circulo autem equaliter 4 centro
redts linee abeffe dicuntur cum equalia fuerint
perpendicula , que de centro ad ipfas ducumtar
(per - defin. buins. ) Igitar « 8,y & ree equa-
liter abfunt & centro. Cumigitur o C, 7y & aquali-
ter abfint d centro, erit « { aqualis ¢ ». Dice quod
« Cquog, fit aqualis v & s manente namg, codem
apparatu, oftenditur , « € duplo maiorem effe =
& 78, yn. Quiaverd o« s aqualig et sy (per 16.
definit. primi ) aquale erit quadratum , quod ad
« s deferibizar, ei quod ad ¢ 3, 1lli verd aqualia fing
: quadrata
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quadrata ambo ads { & { adeferipta, Huic verd
feilices ad s v deferipto , equaliaque adsn, »y
deferibuntur ( per 47. prims.) Quadrata igitur
deferiptaad 1 { ¢ § ¢, aqualia funt ijs que ad s »,

. @ nydeferibuntar , & quidem quod ad s » , ci
quod ad « { cum s {rela equalis fit | ¢ n recie,
Religuum igituy quadratam , quod deferibitur ad
« { equale est reliquo ad 'y » deferipto, equalis igi
| tureffalredaipfiynrele. E} anteme B rea
duplo maior « { reila, &r ¥ & quam ¥ ». Igitur
| aB equalis ¢t ¥ & relie. In circuloigitur linca

relts equales equaliter & centro abfunt , & qua
aqualiter abfunt dcentro ,, inter [¢ funt aquales,
quod demonflrandum eras.

I1E

Ev xUkAg, patyicn piv i » o 2]gusre@vs
Tov Ot M et 5 1 Epfier
xireee, THs amdTegor peiCar
tsw. ‘

o T XVe

In circulo linea Dia- Z'
metri {femper maxima eft: aliarum
autem, qua propius ad centrum ac-
ceflerit, ea femper longius diftante
maior eft.

DPEMONSTRATIO.

I s Sit
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Quiaigitur ipfi Bx , & 5t aqualis (per bypothe-
fin aduerfar ) & 8 x> 8B eft aqualis , fequetur
(per 1. communem fententiam ) & 8C, &y effe
aqualem , propinquior videlicer minims , equalis
vemotiors, quod fieri non poffe , eft demonfratum.
Velbac ratione. Coniungantur.py, quia equalis
* efbupipfipv (per defimitionem civculi. ) Com-
munis autem p. 3 & bafis & x bafi & v (per bypo-
thefin ) eit aqualis, Tgitur angulus x . & , angulo
Suvestaqualis (per 8. propofis. primi.) Sed an-
gulusx p S eiqui 4 Cp dincluditur , est equalis.
Ergo & angulo & w v, minor maiori, quod e5t ab-
furdum, Ygitur plures duabus yetis lincis aquales in
circulum mon cadent , ab ipfo punto 3, ad virafy,
minyme 3 » partes. Si igitur extra circulum fuma-
 tur punttum quodpiam ¢ c. quod demonflr andum
erat,
1]
Ead xUxA8 MQby 14 onuéior Erros » Som 3
& enpds aes roy winAey , agearriAuoiy,
wAdss :1 o o

v A . &
il ioau, }>l/~(— K’
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ta?: 3 :’cswgov "}\1 / ]
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I X. '

Si fumatur punétum quodpiam
intra
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intra circulum, de§; pun&oilloin
circulum decidant plures quam duz
re&zlinez zquales, pun&tum quod
fic famtum fuerit, centri circuli eft,

DEMONSTRATIO:

Sit circulus ¢ 8 v, & intraipfam fumtum pun-
8dum$ , 4 queincirculum decidant plures quam
ducrelts equales, $a, 38,8y, Dico & pundiam
effe centrum circuli. Coniungantur « € & €
[fecéturg, équaliter inpunito s & {. per queex 3
ducantur relte v(g, ad ambizum circuli , $en , &
& N, Quoniamigitur o s equaliseft + 8, com-
minnis autem ¢ 8 , erunt duge et , ¢ & duabus Cey
2 Daquales , & bafis & a et aqualis bafi & € (per
bypothefin. ) Angulus igituras &, angulo €+ &
equalis erit ( per 8, primi ) & idcirco vierq, an~
gulorum ¢St reétus (per 13- primi. ) Et quoniams
fiin circulo relta linea rectam alteram mediam ad
angulos redos fecet , in fecante et circuli ceni-

zrum ( per acquifitum primum buiws ) erit it a x
cettsram circuls. Eadem ratione ¢ in Sncentrié
et circuli, & nullum alind punitum commune
babent reltenx , 3, quam pun@um 8. Erge &
est centrum circuli propofiti . €. Siigitur pun-
&Gum quodpiam intra circulum fumatuy &re. quod
desmonflrandum erat. |

AN

I KuxAGy
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I
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Xe.

Circulus circulum non fecat plu-
ribusin pun¢tis quam duobus, -

DEMONSTRATIO.

Si enim fievi potest, circalus a €y, cavcsluns
&+ {inpluribus punctis quam in duobss feces , ni-
miram in Bn, 3¢, & wunde B, B3 bifariem
Jecemurin i n , & dpunilisw a,ipfisBn 5.8 3ad
reitos angulos dudex v, A t inpuniiae & ¢ ex~
tendantur. Quoniam igitur in circuloa Cy, recla
«yalteramreSlam lineam 6 3 mediam, ¢ ad an-
Zulosvedtos fecat,inipfaay, circuliw B ¥ erie
centrum ( per acquifituns primum huiss. ) Rerfus
guoniam in codems circulo 2 By refla , v £ reClave
alseram € n mediam fecat , & ad redbos 4ngulo:.
i6 ipfa v £ eviz centrum circuls (per acquifituns
primums buins. ) Demon/fmmm autem est, ¢ in
apﬁu @, centrum effe, nec in vilo alio puncte,con~
. . ueniune
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wemiunt inter fe velle oy, vE, quam in o. Igitur o
pundum.est centram circuls, « C y. Similiter que-
gue demonflrabimus punitum o centrum effe cir--
ulidof. Quiaincircnlod+Lreftado, altevans
reltam p.« mediam, & angulvs reltos fecatin ipfa
Soeit cemtrum , & rurfus quiain codem corculo
2 preita, alteramrellam oy mediam fecat, in ¢
evit centrum,conuentunt astem nullibi niff in pun- -
&0 o. Ergo o eft cemtrum. Duorum igitur circulo=
rum (efe inuicem fecantium, fiilicet a €y & 814
idems e} centrum, quod fieri non potest, per quin-
tam huins. Circulus igitur circulum non nifi in
duobus punitis fecat, quod demonflrandum exat.

. 1A
Eos S0 xixhes o ¢QdiwrTas aMiAay Cr-.
70 ngy D07 asTiy Ta xivTER, § IH :rB

xévrea asrion » I llyvo- IAe
pivy Lbéia , xgy SxCaMo- ,
uim, 9% e cuvaQlbe
WECHTOU TV KURAWY.

X1, (4

Si duo circuli fefe
mutuo interius contingant, fuman.
turque centraillorum, ca re@ta li-
nea, quz ad centra ipforum adiun-
itur, fiproducatar , cadet in circu-

orum contaétum,
I a D R~
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DEMONSTRATIO,

Sint dsbo circul « 8 y, & &'s fefe mutuo interiué
tangentesin punito ¢, & fit { centram civculi
w 6y, alteris vero n. Dico relam lineam a pun-
&o L adn ductam fi producatur, in punitum o ca-
dere. Sin minus , cadat ergo fi fieri potest , vt { iy
83. Connellantur « { & an, Quiaigitur an yn{
maiores [unt quam L a (per 20, primi ) hoc e&.
quam {3 (Sunt enim amba ba ex centro equales)
coiritunis { » auferatur ,veliquaigiur 2 v , ef
maior quam teliqua 3 » fed ne aqualisest » 3,

(tanquam que ex centro circuli intevioris ) erge

“n & maior estn 3, minor maiori , quod est abfur-

dum. Nonigitur a puncto { ad » dutareila linea
extra circulorum contaltum, que ponitur in o
cadei. Sed in ipfum, vt cadas neceffe eft. Siigitur
duo vifeuli fefe mutuo &re.’ quod demonflranduni
erat, ,
‘ 18 :

Ee dVo nwchu, mﬂwvrm az?\nhwy mros‘,
# I 7 xiveea - ¢
rav, I Dyrpiv,
g 715 tradys §-
AdUoerai.

X1 I.
Si duo circuli fefe mutuo tani-
gant exterius , linea re@ta qua ad
‘ - centrd
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centra eorum adiungitur peratta-
. &um illum tranfibit, o
DBMONSTRA_TI_O.,Y

Sint duo civeulia By, & « 8¢, qui fefe mutsio
tangant exteriws in punito a. Sumaturg, centrum
circuli « €y, {, & a 8 s circuli v. Dicoquodreita
quadcentyo ad centram » ducitur , etiam per «
pundum coutaltus tranfeas. Sin hoc non effe ne-
'teﬁqaijpimf: exiflimauerit , tranfeat ficut {7,
& n. Coniungantur e », & . Quiaigitur { et cen-
trumcirculi a8y , erunt o, £  inuicem aqua-
les ( per definit. circuli. ) Rurfus quia » est cen-
tram circulia & s, erunt o u y & » inuicem aquales.
Demonfiratum autem e5t quod { < ipfi 'y fit 2~
qualis. 1gitur { o, @ ipfis{y s n & funt aquales.
Quare total n maioy est duabms ¢y v. ESt au-
tem & winor (per zo0. primi) quod et abfurdi.
Igitur linea duta ex C in n per ipfum pundum
contadlus  tranfit. Siduo igitur circuli fefe mu-
Ko tangant exterius, linearelta &e. quod de-
monflrandum erat.

I1r
KIXA@N,xixAg &x iQd)s
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ipdAlr).

I3 Circu-
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- .~ Circulus non atringit circulim

pluribusin punéis quimvno, fiue
interius {feu exrerius attingat.

PEMONSTRATIO,
Ponatur quod o By & circulus, alism circulum
18 87 tangat pluribus in puntlis quam vno ,inte-
vius videlicet in punitu & & B. Sumatur centruns
circuli exterioris » o interioris verd 3. Cum igitur
- reitalinea dultacx nin 3 cadat in punilayotalius
(perst.buiss) cadet ficut 8 »,3 8. Et quia » punitii
centrumeit civealia By &, erit € v aqualis » &
(per 16. defin. primi. ) Maior itag, estCy quam
3 8, & 6.3 multo maior quam S 8. Rurfus, Quo-
viam 3 centrum eSt circuli + €3 {, equalu erit 83
ipfi 3 & ( per eandem definit. primi ) que antea de-
monflrata fuit multo minor ipfaC 3. Cum igitur
abfurdum fit aliquam lincam cffe maiorem altera,
& eidem equalem :circulws circulum interius non
attingit pluribus in puntis quam vno. Dico quog,
neg, exterius fievi poffe , quod fi quis fieri poffe af-
firmarit,tangat [ané ciroulus oy 1, citculit e 8y &
exterius in pluribus quam wno pundis , videlices
in « . Coniungantur o y per lineamretam (per
1. poftul. ) Quoniam igitur in ambitu vtriufg, cir-
cuba Cy &, & ay x fumt fumpta duo punita, « y
linea careita,que adillaipfa punita adiunita fue-
" it intra circulum cadet, ( per 2. propofis. buiss )
cadet autem ¢ quidensintra ciroulum « € v 8,
' , Jedex-
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fedextra civculum a’y x, quod est abfurdum , &,
contra pxius demonflrasain propofi. fecunda buivs.
Circulus igitur circulum exteriss non astingit plu-

- vibus in punits quam vno , eftg, offenfum quod
neq,interine bos fias. Circulus sgutur circulum now
atsinget pluribus in punctis quam vno, (iue exserius
fiug inseriss astingat , quod demonflrandum evas.

FA
Eruinda., a ioas Llaes, € 4. IA
Fror amiyueiy Yon & xévey.
Kds i froy amiggsoadm § |
’ [ > / s !
Xees, s aMyAeus #aiy, A
XIILIL,

In circulo re@e linez zquales -

aqualiter 4 centro abfunt, & qua
2qualit’r d centro abfunt, inter fe
zquales {unt.

DEMONSTRATIO.

- Sitcirculus o B y 8, cuins centreme s & inco
aqualesdueredie« 8 & v 8. Dico quod equaliter
abfunt G centro. Ducaiur 4 centro in virang, re-
Gam perpendicularis reda, fiilicets { & s » (per
12. propofit. primi ) Comiunganturg, ¢+, G ¢ %,
qaia igitur redta quedam «{, per centrum duéla
Jecat alteram rectam, que per centrum non ducla
est, fiilices a.C ad angulos ve8os , & mediam

. I £ - (por
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(per 3. huiss ) equalisigitur e « L ipfi{ €, vnde
o & duplo maior ¢t quam « {, & ob candem cau-
fam v & dupla ¢St ad yn. Eftg;a Caqualisy &
( per bypothefin ) igitur & . spfi y». Etquo-
miam o ¢+ aqualis est o ( per 16. definitia, primi)
equale evit quadratum , quodad + y deféribisur ei
quod ad as. Huic autem quadrate aqualia funt
quadrataea, quaadel, {+defcribuntar, cum
angulus qui ad £ et, reclus fit (per 2 7. primi )
Eadem ratione demonflratur quadratum ad +
defiriptum effe aquale duobus ad s n , n y deferipris
quadratis. Igitur quadrata ad «{ & { « defcripta,
aqualia funt §s que ad s », vy , deferibuntur , &
qgsod ad « { quidem deferilisur equale et ei quod
adyn, cum a { redtaipfiy » fit aqualis demon-
Srrata. Reliquum igirwr quadratum videlicet (¢,
erit equale veliquo quod ad + v defcribitar ( per 3.
communem fentent. ) equalis igitur et & (¢ re-
" &4, n rea. In circulo autem equaliter 4 centro
rete linee abeffe dicuntur cum equalia fuerint
perpendicula , que de centro ad ipfas ducuntur
(per ¢ defin. buins. ) Igitur ¢ 8, & redfa equa-
liser abfunt & centro. Cumigitur « €, y 3 equali-
ter abfint 4 centro, erit s { equalis ¢ v. Dice quod
« € quog, fit aqualis v & s manente namg, codem
apparatu, offendisur , o €duplo maiovem effe « {
& 73,y n Quiaverdwsequaly estsy (per 16.
definit. primi ) equale erit quadratum , quod ad
« e deferibitur, ei quod ad s 3, 1lli vero equalia fing
quadrata
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quadrata ambo ads { & { adeferipta, Huic yerd
fiibcerad s v deferipto , equaliague adsn, »y
deferibuntur ( per 47, primi. ) Quadrata igitur
deferiptaad s C & § o, aqualiafunt iis qus ad s ,
& » ydeferibuntar , & quidem quod ad s » , ¢i
quod ad ¢« { cums { rella equalis fit | ¢ n refte.
Reliquum igitur quadratum , quod defiribitur ad
o { aquale 3t reliquo ad y » deferipto, equalis igie -
tur et a(rea, ipfiy nrede: Eft autem o B redla
duplo maior o { rella & v & quam y ». Igitur
a B equalis eft ¥ & rea. In circuloigitur lines
vecteaquales equaliter & centro abfunt , & qua
equaliter abfunt dcentro , inter [¢ funt equales,
gquod demonflrandumerat.

IE
Ey xUxAw, paypisn pév i > 5f dgpusre@vs
Toov % aMan i 5 4 8xfiev WXE ID
xiévres, THs andregor perlay aN! v
€530, ‘ N '
‘ S xv.e ‘ﬂ ,

In circulo linea Dia- 7YY
metri {emper maximaeft: aliarum

autem, que propiusad centrumac- .

ceflerit, ea femper longius diftante
maior cft.
DBMOﬁSTRATIb.
I 5 Sit
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Sit civenlus & Gy 8, diameter eivs ¢ 8, centrum
t, & C y propius ad centrum accedat quam{ .
Dico quod « & maxima fit, maior asitem Gy (per
12. propafs, primi ) quam { ». Ducantur d pun-
GosinCy, & { nperpendicularesrele, s, ¢ v
Et quia prapior ¢St centro Cy , quam {n, masor
erit o » quam s 3 (per 4. definitionem buins.) Po-
" watur autem s Aipfi+ S aqualis, & per nipfi ¢
ad angulos rectos ducia n pextendatur in v ( per
15, primi. ) lunganturgys py v, s &, & €9, Quo-
miam igitur equalis eft « 3 ipfi « A, equalis 5t Cy
ipfiy (per 14. buis, ) Rurfus quomiam o ¢ &=
qualisest s p ( per definit. circul) &« Sipficr,
tgitur « & ipfis ambabus sy ¢ sv ¢5t aquals. Ve-
Yum ¢ ., ¢y fant maioves v (per 20, primi, )
Igitur o 8 mator dsiog, est quam wv. Et quoniam
dugpit, ey, duabus s (, ¢  funt aquales( per defi.
cireuli ) & angulus qui fub 1 + v, angulo { s » ma-
ior e§t. Bafis iguur v.v bafi {n, quog, maior eris
(per 24. primi, ) Sedwr ipfi 8 y demonflrata eft
equals. Igitur & Cy maior est { v. Maxima igi-
tur eft o 8 linea diamesri , maior autem €y quam
{n Incirculo igitur linea diametri femper maxi- .
waest, aliarum autem que propius ad centrum
accefferit, ea femper longius diftante maior et ,
quod demonflrandum erat.

Is
H 1§ Agpitgw & xinAg » agos oplleed an’
L o , | dxsgas
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dxspas dyopin , Cxtis weow) ¥ xinAy
Kai.eis vor weralv réwer , s 8 lcdas®
xgj Tis wepiQegeics y dTige yo . o .
Lbéia, 5 GSgcpgwsr«D. Kgd B 7 K
§ pr & AuicuxAls yoris ¢
. awdsys ipdas ywrias &-

Ougedpepens weilaw isiv. o J
Aumyps iAdToy.
DOPIZMA. .
Ex &y riton Qavsgey , avs 175 2gpirew
. & xixre , mgos oglos dm’ dxpets , ey oy
$QATN) & xinrs. Kew o71 dfiia xal’ o
piver sQalsras oqpdior, in{dimeg nej 5
xauta o wsra upCadMucra , Lrves with
widsrs tddxn. 3
' xXvi,
- Quez ab extrema in circulo dia-
metri lifiea ad angulos cumhacre-
&os educitur, ea extra circulum ca-
det,& in locum, pofituminterhanc
reétam & ambituslineam,recta pre
terea nulla'incider. atq; dimidiati
quidem circuli angulus,quouis acu-
to re&arum linearum angulo ma-
ior eft,reliquus autem quifq; minor..
“Acqui-




140 EVCLID. ELE, GEOM,
ACQVISITV' M,

Ex huiustheorematis demonftra-
tione, manifeftum fit, quod quz ab
extrema diametri in circulo linea,
ad angulos cum hac re&os ducitur,
ea circulum attingat , & quod re&a
linea circulum attingat vno foloin
punéto’: Quandoquidem eam qua
in duobus cum illo committitur, in-
traillum cadere demontftratum eft,

'

DEMONSTRATIO

8it circulus « Cy, cuiss centrum 3, linea diame-

tri a C, Dico quod linea recta que ab «, ad angu-
los retos cum diametri linea o 8 educitur 5 cadat
extracirculum. Sinquifpiam hoc :mpugnaumt f
udut interius vt « y coniungatur y 8. Quia & «
equals et &y (per definis. circuli ) aqualis ¢S}
angula 8y, angulo &y ¢ (per 5. primi. ) An-
gulus autem & oy vedus est (per bypothefin ad-
werfarij ) igitur & 8y « angulus reltus evit » &
fic ambo bs anguli duobus re&is erant aquales ,
quod fieri non potest (per propofitio. 1 7. primi. )
Non igitur cadit intra circulumvredta 4 punélo «
ad angulosvedtos ipfi « B educta. Similiter offzndi
potefi neq, in circumferentiam cadere peffe. Ca-
det igitur extra circulum ve @ e Digosn locum

pofitum,
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pofioum inter banc redam o ¢, & ambitws lineans
a Oy nullam aliam rectam cadere. Sim fieri potedt,
cadat ficut { ¢, & dpuncto & , ducatur redaper=

pendicularis $»in { areltam. Quoniam igitur re-
Qus est 4ngulm and, minor autem recto & a
mgulca > mdior igitar erit (per 19. primi ) & &
quaim & », aquakis aurem eff 3 ipfi 8 3. mdio¥
itag,cft 3 quam & », minor maiore quod est ab-
~ furdum. 1n locum igitur pofitum inter redtam &
ambitus lineati nulla alia linea cadit, Dico ¢ di-
midiati circuli angulum quem includit o 8 recla;

&y e ambitus linea , quouis dcuto retarum li=
nearum angulo maiorem effe,veliquum verd quem

includit rellalinea o+, ambisus lineay S « quo-
uis acuto cffe minorem. Si namg, eit angulws ali-
quistelarum linearum maior co quiab B« n&a
& linea ambitus 7y 3 « includitar , minor vero eo
quiaby S aambitus linea & « ¢ rectaincluditur
in locum pofitum inter v 3 & ambitus lincam &
@ s reitam, alteralinea cadet redda; que efficiat
qmdcm angulum comprebenfum fub reclis lineis
maiorein co qm areltaqf, ¢ linca ambitiny 3 é
includitur, minorem autem co qui aby 3 & ambi=
4, & airelaincluditur. Non cadit autem-vé
antca ¢ft demonflratum. Nonigitur erit angulus
acutus , qui retis lincis continetar , maior angulo
tomprabmfo d tefta linea « €, & ambitws lined
Y S s neg, minor tompubmﬁ aby 3 a ambitid
linea, 6' asreita, Qu igitar ab extrema in cif-

tnls
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culo diametridinea ad angulosrectos cum bac edu-
citur.¢rc. qued demonfirandum erat. :

PROBLEMA I,
] - 1Z .
AT obevr®r ryuds y & Jebivr® xd-
2278, iQaAopisle Gléiay .
seappld ayaydr.
- -~ XVl
A datopuncto,du- °
cendare@ta linea eft , que datum
~ circulum attingat. :
' . DEMONSTRATIO.

‘Sit pundlum datis o , datus vers circulus €y 8,
ad quem é dato puncto ducends ¢t linearelta , vt
circulum attingat. Ponatur centrum circuli s , &

_ coniungantur o« 8z, Super hoc verd centro intér-
sallo et defcrsbarur civculus o« C v, & ab ipfo &
ducatur vecta (per 12.primi.) 8{ quz s « 4d an-
- gulosredtosfecet , & coniungantur <6 & « €.
Dico ab « figno dultam effe o« B reflams , quaat-
tingat circulum. Quidemim s puniium ycentram
eit vevinfg, circuls £y 8, o { n, aqualis 5t 5 o (per
6. deﬁm’t.primi) pficl, &edipfi 8. Die .
igitur o 1, ¢ Cduabus s 7, ¢ 3 fant aquales , & ba- |
bent angulum communem ads. Bafis igitur §.4,
(per 4. primi ) bafi « 8 e§t aqualis , & triangue
Ium &+ {triangulo « 8 « aquale, & reliqui angubi,
reliquis
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veliquis angulis. Acqualisigitur et angulus + 8 {,
angulo « C a. Reltus atemest s 8, igitur &
+ 8 « angulus reltus evit, eftg, « 8 ex centro duita.
Cums autem abextremain circulo diametri linea
ad angulosreCtos ducta cum alteratangat circu-
Ium (vt 3t demonfiratum propofitione 16. buius)
ipfa « B attinget circulum. A dateigitur punito a,
dato civculo €y Orecta linea ductaest, que datum
circulnm astingat , quod faciendum eras, ‘

THEOREMATA VIIL

IH

Eas xuxAs sy 7is €G- o - IHs
Oéics, 2m 9 & xivogss IF - ,
ot aQld , sy Tis
‘;o&‘ > ;] %Z‘xaﬁﬂ'ﬂ ’ ’
wilbilos s 0 s aefle- M= 7S
pirko. - xvirn ,

- Sire&a linea quepiam circulum
attingat, & du&ta d centrore@aad -
ta&um adinngatur, qua ita adiun-
&a fuerit, perpendiculum erit ad il-
lamtangentem. * -

_DEMONSTRATIO.
Sit datsws civculas o Cy , quem tangat rella li-
nea 8s inpunloy, & circulicentrum  , £ que

ducatur veftainy. Dico {7 p(fpmdic;lm:
. gjje 4
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effe adillam tangentem & s, Si non et ducatur
. pergendiculum aliud ex {in &s, fitg,{n (per 12.
primi. ) Quia igitur angulus { »'y rectus eit (per
bypothefin aduerfarif ) sgitar » ¥ £ evit acutss.
Maior evgo et {ny angulus quamny ', fubter
maiorems autem angulum maius latus fubtendie,
(per 19. primi ) Igitur { -y latus erit maiss quam
U . Aequalis- aysem eit (per 16. definit. prini) -
C yipfi{ 8. Maioritag, est{ & quam { n, minor
maiore quod ¢St abfurdum. 1gitur { » ad §'s non
st perpenduulum . Idem demonfbrari poteft de
omnibus lineis dultis ex £ ad 3¢, quod non fint
perpendicalares. Igitur fola { y, que duita d cen-
tro, ei que circulum attingit ad tallum adiunila,
perpendiculum conflituir . Siigieur rea &re.quod
demonflyandum erat. g .

1@

Ead x0xAg éQaly) tis LBiics  Yom y -
Oxs» 74 iQalopisy , agis Sg\- o 19
b yawias , dGlsia seampy
" e d7 ris axfdons, isau 3
AN 7 T 7
TOXSITEY & XUKAL.
XTI X Y

Sire&a quapiam linea circulum
attingat, & ducatur de tactu, re&a
linea ad angulos re@os cum attin-

: gehte,
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gente , erit centrum circuli fuper li-
nea hocmodo ducta.

DEMONSTRATIO,

Sit civcslus o B y,quem tangat & s reGain pun-
&o'y , d quo educatur ad angulosrectos (per 11,
primi ) cum &+ linea attingente oy reéta. Dico
wn oy exiftere centram circuli. Sin minus fit alib
vtin { iungatur 4 {. Quiaigitar circulum « €y
rectaquadam linea 8 + attingit, d centro autem in
punctum contraéius dadaesty { ( per 15. tertij )

erit bec perpendiculim ad 3¢, Igitur angulws { v+

redui erit. Sed angulus 2 % ¢+ quog, reftus et Igi-
tur equaltis ¢§t angulus { v ¢ e1 qus ab o 5 < imcludi-
tur, minor maiors, quod est abfurdum. Non igitur
~ erit pundum & centrum circuls, Similiter offendi
potet , quod nufquam quam in « y illud confiffere
pofit. Siigitur veila quepiam linea circulum as-

tingat , & ducatur de taltu recia linea ad angu- -

losredtos cam attingente , erit centrum civculs
fuper linea boc modo duca, quod demonflranduss
erat. . - B

: K
Ev XUXA: §f WE05 70 XEVr0es LS
yavia, dixhadiayis , TS
weos TH WepiQegeice , GTay
vl asrhs wepidipdar P Jo ”

L4 < . Q

TUY S)RTIY 04 Yoavicths

X Incir- ~
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xx.. v

Incirculo, angulusad centrum,
duplex eft angulo ad ambitum,cum
quidem fuerit idem ambitus bafis
angulorum. ‘ !

PEMONSTRATIO.

. Sit circulus « By, ad cuius centram ¢ fit anga-
lus 8.« , ad ambitum vero angulus € oy, quorum
angulorum bafis fit ambitus 8. Dico Gy angu-
Lum effe duplicem ad € o -y angulum. Duits enim
« s extendatur in{. Qpiaigitur equalis estes ipi
¢ 8(per16. defi. prims ) aqualis e$t angulus s « C,
angulac Ca( per 5. primi. ) Anguli igitur s 2 8. &
tB.a duplices [unt ad angulum ¢ 2 8. Aequaly au-
tems est angulus 8¢ { , tanqsuam exterioribus duo-
bus qui insus funt, & ex aduerfo , videlicet 1« 8,
&+ C o angulis (per 3. primi, ) Igitur 8 +{ an-
gulus duplex. it ad ¢ « 8 angulum. Eadem ra-
tione { ¢y angulus duplex est ad s &y angulum.
Totus igitar € ¢ -y angulus duplex eft ad totam
8 'y angulum. Rurfus conflituatur , alter angulus
- B&yducaturg, 8« relta, & producatur in » vfg,.
Simliter quog, demonflrabimus » + y angulum
effe duplum, anguli+ &y, QuiansB angulus du-
Pluseil ad + 38 angulum. [gitur reliquus B ¢
angulus duplex est ad € 8y reliquum.  1n circulo
igitur angulus ad centrum , duplexlest angalo ad
' ambituni,
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mhmn s Cum quidems fueyit idem ambitus 54;,
angulorum, quod demonfivandum eras.

o KA
Er aixAo , & & i @bty KB
TRARRTS YaVics , iow AR~ g
Aaus eaiv, - "

XX1I.
In circulo sangulio-
mncsin codem fcgmcnto » funtin-
‘terfe zquales.
: DEMONSTRATIO.

SintincivculiaCy 2, fegmente Cae 3, angu-
lidatig « & & B¢ 8. Dico quod hi anguliinter fe
Junt equales. Sumatur centrum circuli , punctum
¢ ducanturg, reiteC{ & 8. Q'td igitur angy-
lus 5 et centrum, angulua vero € « 8 4d ambi-
tum , ¢ habent eandem bafin; ambitum videlices
Cy & erisangulus €L 8 duplex anguls 8 o ( per
20.ter11) & eadem ratione idem angulis du-
Pplex G+ 8 angulo. Aequalis igitur eff angulus € « &
angulo B+ 8 (per 7. commun. fentent. ) In circsi
lo igitur anguli omnes qui in eodem fegmento , -

Junt inter fe equales , quod demonfirandum erat,

KB

Tav & 7ois ximois nvgmngm )
K 2 axtyays
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&mevarcior ywvm » dundy dg- o KB
batis reu diaiy.
XX1It.
Figurarum quatuorla- g
terum in circulo anguli
aduerfi, duobus re&is zquales funt.

} g

DEMONSTRATIO:

Sut circuluws & 8y &, & ineo figuraquatuor la-
terum. Dico quod anguli aduerfi duobus rectis funt
equales. Coniunganturpunita ¢y , & B 8 lineis
veitis. Quia igitur in omni triangulo tres an-'
guli duobus rectis funt aquales (per 32, primi)
erunt intriangulo « 7y € tres anguli , nempe o 7y B,
v Cu, Ba'yduobus rectis equales. Angulus autem
Y« B ; angulo € 8y eit aqualis (per 21. tertij. )
Sunt enim in eodem fegmento , € angulus .y 8
«equalis e5t angulo « 8 8, cum fint in codem feg-
mento , videlicet « &, v €. Totus igitur angulus
quem 2 &, &y includunt , angulis duobus € o ,
oy Beft aqualis, Addarur angulus commanis a C .
Igitur angulitres quosa Cy, B 2y, ¢ray B con-
Shituunt , equales funt « &y & o & y angulis (per
32. primi. ) Verum illi tres duobus retis funt &=
quales. Igitur ¢ bi duo, videlicet e 5, & 2 8y,
qui funt anguli aduerfi , erunt duobus reltis equa-
les. Simili vatione demonfirari potest ctiam angu-
losB«d 8y 8 aduerfos c]e .cq:mln duobss redtis.

Incr-
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Incirculis igitur figurarum quatsor laterum, an-
gubiaduerfi duobus rectis funt aquales , quod de-
monfirandum eras.

: : Kr
Emitisasrs Lldas s do ruqpara x0-
XAwv, G X dvicd, 8 €v- KT,
/ NN 3\ ’
saliro), I% 1a adra uign.
XX111,

Superlinea retavna
& eadem , nunquam conftituentur
fegmenta duo fimilia & inzqualia,
ad eafdem quidem partes.

DEMONSTRAT-IO,

" Sitrella linca «. €, fuper quam conflituasur
fegmentum «y 5. Riio quod [uper candem line-
am, ad eafdem quidem partes non pefiit aliud con-
Siasi fegmentum , qued fimile fit priori , G cidem

inaquale, hoc ¢St maiws vel minus o Sin fieri poffe
quifpiam exiftimanerit conflisuatur , & fit 2 3 8.
Ducatur refa « y &, ¢ conneltantur y¢€, 86,
Osiaigitur fegmentum « 8 fimile st fegmenso
« & C(per bypothefin aduerfarij ) & funt fegmen-
tailla fimilia, qua capiunt angulos aquales , eris
angulus « y C equalis angulo « $ ¢ (per 11. defim.
terty ) exterior interiors quod pugnat cum 16.
propofitione primi. Super eadewm igitur lineareila

ounquam conflituentur fegmenta duo fimilia &
K 3 inequalia

i
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inequalia ad cafdem partes, qued demonfirandum
erats
KA
Ta I lrey dbb{wr, opcin £ KA
TUARATAE KUKAGY, 1T LA~
AqAws dair. : a4
XXI1TY¥s
Reperta fegmenta y
circulorum fimilia fu-

per lineis re@is jjfdem , qualia in-

ter{e erunt.
D‘BMONSTRA'AI‘IOo

Sint due equalesrele e B&ry &, fuper quas
Similia fegmentacirculorum « ¢ 8, 3 { & conflitu-
antur. Dico hec fegmentainuicem quog, effe a-
qualia. Quia fegmentum . < 8, aptum Cr consieni=
ensest fegmento y { 8, erit cidem & equale (per
3. commu. fentent, ) Sinminus vnum erit altero
maius s & poterunt fuper linea « 6, que est vna,
& eadem cum ¥ & duo fegmenta fimilia & ina-
qualia conflirni, qued pugnat cum precedenti pro-
pofitione. Repertaigitur fegmenta fuper lineis re-

Cia jifdem, equalia inter f¢ funt, quod demonfiran -

dum erat.
PROBLEMA I

KE
KixAe
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chmcnto circuli dato , deferi- .
ptione complendus eft circulus, cu-
tusillud eft fegmentum.

DBMONSTRATIO

Sit fegmentsm circuli datit @ 2 v, ad cuius de-
feriptionem st complendus circulus. Ducanturin
€0 dug reelinea fortuito @ , 8 €., que diffecen-
tur aqualiter (per 10, primi ) inpunitis s, & &,
G ad virag, punita feclionis educantur {3, t ad
angslos reitos (per 11, primi ) que f¢ mutuo fe-
centin punito n. Dico per acquifitum prime pro=
pof itionis buius » effe centram , ex quo ad datum
fegmentum circulus compleripofiie.  Siverd be
due relle e mutud non do,
fecent, fed vna fuerint li- >~
nea rela, quod fit cum \‘ s
«yy &€ funt equidiffan- AN\ ¥
tes applicetur illa linea ad a -
ambitum ex vtrag, parte
in 3 s pundumy, in O | .
K 4 quo
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qno per medium digidinr erit centrum , ex quo

complendus st circulus fegmenti dati (per idem

acquifitum ) vt apparet in {alm&o chemase , &

bec et generalis demon-

Sirasio & rvatio complen- ‘

& circulum, ad quodcun- 7: v

que fegmentum datum. Q) { L

Si quis vero huius in fin- \ii HR| 4
gulis [peciebus fegmento-

" yum datorum , velit de- a - B

mon]i‘m.'ionem etyationé

babere complendi circulum. Primum confiderabit,
Segmenta circalorum que dantur vel effe femicir-
culos, vel comasores , vel minores. Sifemigircs-
lus, erit (‘per definit. buius ) vy linea diamerri.
Eaigitur dinifa per medium in punito &, erit &
centrum , €x quo completur circulums, Sin fegmen-

_ tum a By femicirculo maivs e$t cuius fubtenfs o3,

diuido cam per medium; in puntto & (per 10.pr.)
ex que educo ad angulosretosyeltam 8C (per
11, primi ) quetranfibit per centrum ( per acqui-
Sirum 1. buius ) Coniungo « 8 punita, lincareéa.
‘Quiaigitsr linea & y minor est diametro , cum fit
« By fegmentum maiw femicivculos erit o & mi-
nor,& & Cmaior femidiametro, & per confequens

© S Cmaior & . Igitur angulus € 2 5, maior eft an-

~

gulo « B 3. (per 19. primi) Con]hmamr igitur ad_
o angulus aqualis , angulo « 83 (per 23. primi )
diila o 1, que fecet lineam 5 8 in punitos. Dicos

punilunm
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punctam cffe centrum, ex quo compleri potet cir-
" eulus. Comiungo punilary. Quiaigitur as s g,
Junt aquales cum ambo angulisaxta bafin « G fine
«quales > & «t, ¢ y quoque aquales (propterea
quod intriangulo ¢« & duo latera e 8, 8¢ fint 4«
- qualia duobss lateribus 3, 8vin triangulo 8+ 8.)
. Tresigiturrefle, a ¢, 7, ¢ Bex punilo s decidunt
" in circulum equales , quare puncium s centrum
. erit (per'g. tertif) ex quocomplendus circulus ,

'quod demonflrandum cras. Sin vero fegmentims

o &y minus est (emicirculo , fubtenfs o v duida-"
tur per mediam in punite & ; & quo producatur li-
nearelta, adangulosredtos,ipfia y, fitg, €31y
in qua enit, per acquifitum prius centram, ex quo
complendus et circulus. Ducatur linea « Cevit an~
gulus & 8 3 ,maior angalo €« &, fi enim angulus

equalis effer , fegmentum femicivculus , fi minor ,

Jegmentum maius femicirculo effet , quod vtrumg,
eit contrabypotb. Conflivuatar igitur ad « angu-

lus equalis, angulo o €5 dulalinea «.4, que fecet

8  lineam in punclo s, quod iungatur ipfi y. Dico

# punitum effe centram ciréuli. Quia enim angg-

Ius ad « equalis est angulo ad 'y , erit linea s « &-
' qualis, linec sy (per 6, primi ) & quiarurfuss G,
eft equalis lineas o, (per 4. primi ) erunt tres li-_
neerelteca, sy, 8,de punito « decidentes , in
circulum equales. Igirur pundam illud exit cen=
tram , ex quo fegmento circulidato , defcriptione
compleri poreit circulus cuine illud e$t fegmentums,
quod faciendii erat. K 5  Theo-

4
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THEOREMATA IIIL
K¢ .
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XX VI,

In circulis 2qualibus , 2quales
ambitus anguli zqualesobeunt, fi-

ue fuper centris feu fyper ambitus
lineis forte obierint,

CDEMONSTRATIO.

Sint circxlidio a £y, &+ { aquales 5 & in bis
anguli aquales fuper centris quide obeuntes B n %,
+3¢, fuper ambitus verd lineis Ca y &+ 8 {. Di=
€0 ambitum B x y effe equalem. ambitui + a L.
" Consungantur Cy & +{. Quoniam cixouli 6 ¢ 75

¢ 8 funt aquales, etiam ex centro ducte erunt -
quales (per 1, definit. terti. ) Due igitur rells
Co, nyduabus ¢ 3,3 L erant aquales , & angulus
“qui ad  angulo ad > equalis et (per 4. primi. )
Igitur & bafis By bafi + { erit aqualis. Et quia
angulus ad o aqualis est angulo ad &, fegmentum
B ey, fimileerit fegmento « & (per 11, defi. 3.)
: & quin
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O quia funt fuper aqualibus redtis lineis 8y, + £,
erunt inter f¢ equalia fegmentaB ey, 18 (per
24.terty. ) ESt autem totws circulus B o vy tot.
18 circulo equalis. Reliquus igitur ambitus € . v,
reliquo » s { et aqualis (per 3.com. fens. ) Ins
civculis igitur equalibus equales ambitws anguli
equales obeunt , fiue fuper centris , fiue fuper am=
bizus lineis obierint , quod demonflrandum fuis.

- RZ
Ev 70l izois xixAois, as I7 lraw wegiPs-
edans BsCryau yavianiras aiireus davs
tod 76 . AOES ” KZ.

Tes XEIT0IS) ‘

foor T¢  ACoS
Taus wegiPs- 6

/ k4 ‘
gesaus,ui 3¢

C’]l‘lfﬂo

Cxxvryn .
Incirculis 2qualib. anguli 2qua-
les ambitus obeuntes, funtinterfe.’
2quales, fiue fuper centris feufuper
ambitus lineis forte obierint.

. - DEMONSTRATIO.
Sint in circulis aqualibus « € 5 , 8 ¢ {, ambitus
aquales B yet « {, quos obeunt fuper centris quide
anguli, 0,1 3%, fuper ambitus vero-lineis € « Z.
: ' 184
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* 8%, Dicoangulum Cny,angulo « 5 {,& angulic

Bay, 18 anguloeffe equalem. Siautem ny
angulus , non eft equalis « 3 { angulo , fit angulus
ad » maior. Confhtuatur igitar bic angulus equa-
s angalo ad 3, & fit Cu n In circults equalibus
avguli equales, obeunt ambitus aquales. Igitr
ambitus € x equalu erit ambirui ¢ (. fed ¢ Cipfi €y
- eft equalis, igitur & @ o ipfi B x evit equalis , vhi-
nior masori quod eft abfurdum. Angulus igisur G y
om et maior , fed equalis + 3 angule. Et quia
angulis C'» y duplex est angulo ad o, ¢ angulus
£3 fimiliter & angulo (per 20.terty ) Igitar
angulus ad o aqualis st angulo ad 8. Incircalis
igitur aqualibus , anguli equaleswmbitus obesn-
ses funt inter [ aquales, fine fuper centris, fiue
Juper ambitus lineis forté obierint , quod demon~
ﬂr‘.ndum erat, )
‘ Ky ,
Ev Teis {rais xinAois, ai fron &Gmu, iras
weg;@eeaa; a.@wvgam » T v peilova
wpdlon iy o mE

eAaﬂom s rn é-
Addo. K “
S
9

.XXVvIII. §
In circulis ¥

zqualibus , linez reGe zquales, -

auferunt ambitus zquales , maio-
rem !
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rem quidem maiori, minoremverd -
minori, ,

DEMONSTRATIO.

" Sint equales circuli By 2 88, & in ipfis 4
quales rele linee € vy , ¢ {, qua ambisus quidem
Beay s &L maiores, Cuyvers, &« 3 { minores
auferunt. Dico ambitum vium maiorem , alter
maieri, Cr minorem minovi effe equalem. Suman~
turcemtra circulorum . & A 5 iunganturg, B x,
k2 A, & A L. Quiaigitur circuls funt aquales,
erunt & ex centro dulte equales { per 1. definit,
terty. ) Duaigitur € x,x y duabs ¢ 2, 2L, funt
equales, & bafis 8y aqualis bafi  { (per hypot.)
Igissr angules 8 x y_angalo, ¢ 2§ erit aqualis,
Acquales autem anguli obeunt aquales ambitus,
Igitur ambitus B » 7y ‘aqualis et + 5§ ambitui.
Quia verd totus circulus o €y , toticirculo 8¢
est aqualis , erit reliquus ambitus 6 &y maior vi-
delicet reliquo « 3 maiori quog, aqualis. In cirs
culis igitur aqualibus, lines reita equales auferii

ambitus equales Cre. quod demonfirandum erat.

. Ko

By Tois irois xd- KO-
. \ \ v
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XX1IX.
In circulis #qualib. fubter zqua-
les ambitus , zquales linez rc&ae
fubtendunt.

'DEMONSTRATIO.

Sint aquales circulie 8, 8¢ {, é- i ipfis fus |

mantur aquales ambitus € » y,» 5 {. Dico lineam
- veltam By aqualem effe s { rédle. Ponamur cen-
tra akborum circuloram x. & A, G iungantur € v,
Xy &rsaal. Quiaigitur ambitus 8 » 'y est -

qualis ambitus + 3 {, erit angulus C . y, equalis an-

gulos 7, & quiacirculi fups aquales , erant ¢

Que ex cemtro ducsuntur reéte equales (per 1. defi.

" terty.) Dueigitur B x , x y equales funt duabus,
t] AL & cum aquales angulos includant bafis
quog, ¢y (per 4. primi ) aqualis erit bafi s . In
circulis igitur aqualibus fubter equales ambitus,
aquales linea recle fubtendunt , quod demonfly an-
aumeras.

PROBLBMA I. -

A
- The dobéicar wepiPipdar, &- DA
e TERED. ‘
XX \Xo

Datus ambitus in duas
parteszqualesfecandus -~ 7

eft. - ‘ P E-

a4
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DEMONSTRATIO

it datus ambitus .88 5 qui in duss partes g«
quales fecandus eft. Comsungantur o & rectalinea,
diffecetar illa equaliterin v punio , d quoreita
& ad angulos reclos educatar. Dico banc rectam
datum ambitum in duas partes equales fecare.
Tungantur ¢ 5,8 9 qaanum «yaqualis ety €,
commpnis agtemy 'S, Die igitur « y, v & duabus
¥€, ¥ 3 funs equales , & angulus oy &, angslo
8 3 eft aqualis cum vierg, fit reitw faiius (per
rarasisules. ) Bafis igitur ¢ & bafi 8 6 est equalis.
(per #.primi) Aequales autemreSle linea , - .
quales auferunt ambisus (per 28. tertsj ) maiorems

quidem maiori , minovem verd minori, & est vira-

quespfarum « &, & € circumferentiarum minor fe-
micirculo, Aequalis igitur est ambitus .8, &€
ambisui. Datus igitur ambitus in duas partes fe-
&w st 5 quodfaciendum erat.

THEOREMA IL
AA

Ey uux)w Y uev S Tw mwmuxhw /amu,
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opbe. HY) & AdTn@e Tuipar@ yu-
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Ex Jyriry Qaregos, ats tas veiyend o pia
yovia , duaiv iz i, pB dewv s 2giad X, e
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3 as eQelris yaview Sran das , sl i,
. XXXI,

In circulo, quiin hoc dimidiato

anguluseft ,isquidem reGuseft, in
-maiore vero fegmento minorreéto,
& minore maiorre&to. Praterea -
maioris fegmenti angulusre&to ma-
ior eft, fed minoris fegmenti angu-
lus, minor eft reto,

' ACQVISITYV M.

De huius Theorematis demon-
firatione manifeftum fit, quod v-
nus trianguli duobus 2qualis angu-
lus, re€tus fit. Propterea quod con-
tinuus huius pariter duobus 2qualis
fit. cum autem continui anguliz-
quales fuerint , tum re&i funt.

DEMON-~-
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_ DEMONSTRATIO.
Sit civculss a £y, centram s, diameter B ¥,
Jimasur in (emicircslo punium fortaito, & fit «.
* Coniungantur B «, «y. Similiter fumatur alind
pum‘tum &, iunganturg,a 8¢ &y. Dico angu-
in femmrmlo Bay, quem ncludumt € yay
¢ﬂ? ectum. Angulumyerdin« Cyfe. gmduto ma-
Jore fmmmclo » quemincludunt « 8, Cy 1eile,
effe minoremredo , & angulumin o8 v fegmen-
20 minore femicirculo , quem includunt 2.8, 3y
redle, effe maioremyecto. Iungantur «.s, produ-
catur € ain {. Quoniam B s equaliseft 1 <, angu-
1w 2 o B equalis erit angulos B «. Rurfus quiaas
aqualis estsy o angulus o ¢ erit aqualis angulo
‘say. Totus igitur angulus By, daobw angulis
« 8,y B aqualiserit, Angulnsverd{ « y ex=

wa trmgalum o 8y, duobus angulis « Cy,ay B,

quiintus € ex aducrfo fint, eit equalis, Aequalis
igitur et angulus C o y,angulo L ay,¢ erit vter-
" que rectus. In femicirculo igitar angulus quens
C s y ingludunt , reltus et , quoniam in trian-
gulow Cy,duo anguliaCy, Buy duobus redtis
Junt minores (per 17, primi. ) & angulus € « ¥

rectus est, erit angulus alter o« 6y minor reilo, qui .

am/' iftis in fegmento maiore femicirculo. Rarfus
quiain circulo et figura quatuor laterum «.Cy &,
erunt anguli « Cy & « &y aduerfi duobus retis
aquales. At angulus o 8y minor eft recto, erit igie
tur reliquss « 8 y maior re&o , qui confiflit in feg-

L mente
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mento minore femicirculo. Dico porrs mgalum
fegmenti maioris quem includunt « g yambmu
& ayredalines, anguloredo maiorem effe : &

angulum fegmenti minoris quem includunt, « 8%

ambitus & « y re&a linca minorem-effe yeito.

Quia Angulw quem includunt , C &, a yrelare.
chas et Cerit is qui comprebenditur ab ambitus li-
neaa By , & retaay maiorrelo. Rurfus quia
angulus quem includunt, @y & a L recte rectus
 eft, eris angulus inclufis ab .8y ambits , &« y
recka, minor re@o. In circulo igitur qui in hoc di-
midiato angulus e$t, & quidem reGw 5t Gre.quod
\ demonjimndum erat,

| AB
Eas k9% A8 iQaAras Tis Lbdia, Ym?) o=

©rs, I vov wixder, Jiaxliy 7is béa, 5o

pvxra. T xUxAev af;‘ 'a'u;i / c(’AB'
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XXXIT, ’

Si re&ta linea circulum attingat
& ducatur de tactu alia re&ta qua
circulum fecer, quos quidem hac
in amnoentc an gulos fecerir, ijan-

gulis
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_gulis erunt {egmentorum in vicifi-
tudine zquales.
DEMONSTRATIO, '
- Sitcirculus a By 3, quem astingat redta linea
+ L'in puntlo C, 4 quo ducatur alia re8la € & covou-
lum fecans. Dico angulos quios € & in attingente
2 { fecerit effe aquales angulis in vicifitudine feg-
mentorum sonflitutis , hoc est angulum {8 Seffe
equalem anguloin € a & fegmento exiffenti. E¢
angalum + 8 3 cffe aqualem anguloin G 5 3 feg-
mento altero exiflenti. Conflituatur ex pinélo €
reca, €« ad angulos rectos, fumasurg, in € 8 am-
bitu forsuito punitumy- Connellantur a 8, 8%,
¥ €. Quia circulum velta +{ in puncto € astingit,
& ¢x punito contaBuseducta estreta , ad angu-
los rettos cum attingente , erit in ipfa 8 « centrum
circuli (per 14. tertyf ) quare « @ erit diameser,
& angulus « 8 Cin femicirculo reélms, Reliqui igi-
tur angiili Ca. 8, « B2, vnivelto funt equales,
Angulus autem o € { redus et , igitur & aqualis
erit angulis duobus o &, a B 5. Agiferatur come
munis angalus o € 8, erit reliquus angulus $8 (s
" aqualis veliquo & o B exiftents in vicifiutudine feg-
mentoram circuli. Quia verd in civculo dato figu- -
ra quatuor laterum csta 8 &, erunt anguliad- -
werfi duobus redtis equales (per 22, tertij, ) An-
gubsigitur 88 {, €+ (qui equant duos reitos an-
gulos) erunt equales € a 8, Cy & angulis. E5t verd
l L 2 £ed
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€« & angulus demonflratus equalis 3 € angulo,
Reliquus tgttur angulus 8B ¢, angulo religuo 8y 8
exiftenti in vicifitudine fegmentorum circuls erss
aqualis. Siigitar recla linea circnlum attingat &
ducatur de t1alu aliarelia &re. quod dcmonﬁmno
dum evas,

PROBLEMATA IT,

AT

Egi S oos Joledons ofaemz, pgd.\!am TN
mm)\.s, J‘sxoy-mv yowiar icko , 77 Jobelery
ywria Glugedppa.

R A AN

X xx I1l.
Super datalinea re&a defcriben-

. dum eft circuli fegmentum, quod

angulum capiat :aequalcm dato an-
gulo cum retis lineis.

PEMONSTRATIO,

Sit datalinearella o C , datus verd angulus ve-
8arum lincarum de[crxbamr ﬁqer datareita
circuli fegmenturm, quad angulum capiat equalem
dato angulo y. Quis vm angulus bic vel eft recius,

vel ob-
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vol obtufis , vel acutus , ponatur primo acutss.
Conflituatur ad o € rectam , &r adpunctum in es
a, angulus 8 o € equalis angulo y. Quia igitur an-
gulus 8 o« B acutus est, educatur ex punito a lines
redta ad angulosreitos, que fit a1, feceturg, equa
liter in punto {, « B re@a , ex quo educatur ruy-

Jus ad angulos retos { n rela. Connellantur »C,
Quia autem o { equalis st { B, communis autem
vtrig, triangule { n,due igitur redte £ et { »,dna
bus LB et » fumt equales, et angulus qué e {, {n
includunt, equalis et ci quems 8 {, { nredleinclu-
dunt. Vierg, enim rellus 8. Bafisigitur « w est
equalis bafi 8 {. Centroigitur », interuallo verd
¥ adeferiptus civculus . tranfibit per Cpunddum ,
quifis & B¢, connedantar s 8 punita. Quoniam
igitur ab extrema diametriin circulo linea o s, ad
angulos cum hac reélos, dultaest & &, attinget
a & circulum.  Quia igitur circulum o8+, tangit
quedamrealineaa s , & detaltu dultaest re-
Qaalia « 8, quacirculum fecas. - Angulns sgitur
& o C equalis et angulo o s B, quiiin fegmentorsm
viciflitudine e$t. Angulus autem & « 8 ¢5t aqualis
angulo.datoy , equalisigitur ¢t idem , & ¢ qu
ab « s Cincluditur. Super data iQitur reac.B,
Jegmentum civesli deferiptam 5% , qwod cepit an-
gulum « «C aqualem , dato angule redlarum li-
nearsm y.  Sin datus angulus v vehus fuerit
conflituatur rurfus ad a 8 recte puniium = , data
“angulo reclaram lincarum angulus equalis B g 3y
L 3 < Jecetkrg,
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Jeceturg, equaliter « 8 reBain { punito. Centre
(s interualle £ « , deferibatsr circulus « + €. Con~
sunganiur ¢ § G ¢ « punila , atringitigitur re-
Gacdcirculum o+ 8, propterea quod anguins
beadretusest, ¢ bic equalis angulo , qui eslin
Jegmento o s 8. Angulus autem B & , equalis et
angulo dato y. Defcriptum sgituy est itevum fuper
aCrecla fegmentum circuli, quod capit angulum
aqualem, date angulo cam veltis kness.  Si anga-
lws denig, y.ponatur obtufis, conflituatur adretd
o 3 ¢ panctumillive o, angulu ei aqualis C a 4 et
dedate Srecle , punito « , educatur ad angules
relosatrella, feceturg, o b equaliter in puncto
(s &rddate a Cpunito(, educatur ad angules
redos { », conmedanturg, » 8. Quoniam igitur
o { equalis e 8 , & communis { . Due igitur
el é' 7 n, duabus €{ & { » funt equales, ¢ an-
gulus quem o £ v includunt , equalu st angulo
quem € nincludunt. Bafisigitur « v, bafin 8 e}
equalis, Centro igitur » interuallo « » circulus de-
Jeriptus sranfibic per €. Quiaigitur ab extrems
diemerriin circulo lineaw + ad angulos recos edu-
" citur a 8, attinget circulum ipfd « 3,¢& Ataltu ds-
citur aliarelta « G, qua circulum fecat. Angulas
igitur € « & aquali est angulo o 3 C exiffentiin
_ Jegmentorum vicifutudine, fed angulus € o 8 eil ¢-
qualis ci, qui ad'y eft dutws, Igirur & angulus qui
in fegmento a. 3 € et , equala erit ei angulo , qui
ady. Super dataigitur lnea reita deferiptum et
Jegmen-
)
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. fegmentam civeuli , quod angulum capit equalem,
dato angulo cum re&tis linsis , quod fieri oportuis.

: AA
A7 E Sobivr @ xinrg, Tuipa aQedéivs
Jexbuevoy yawiav - AA. : ‘

wke; 7h Jﬁa’rq ya- O\ -
via difvggappm. ;T N\ '
XXXITII,

. €6 24
A darocirculo ‘
auferendum eft fegmentum, quod
capiat angulum 2qualem dato an-
gulo cum retis lineis.

DEMONSTRATIO.

Sit datus civculus o Cy , datus vero angulss re-
&tarum linearum 8. Auferendym eft 3 dato civcule
Jegmentsm, quod capiat angulum equalem angulo
3. Ducatur ve@a s . quatangat circalumin pun-
&o 8, & conflituatur ad s  reGam ¢ puntium il-
bius (3, angulus reQarum linearii { B -y 2qualis an-

gulo S dato. Quiaigitur civeulum o B 7y attingie -

rveftas { ¢ de taftu 8 duta et alia reita G y,que
circulum fecas,angulus { By aqualis evit 8 o 7 an-
- gulo exiffenti in fegmentori vicifitudine ( per 32.
buins. ) Versum angulus £ € v ciqueestad 5 da-
28¢5t aqualis. Igitur & huic eris equalis o qui in
L « Cay

—
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Cu y fegmento exiflie. A dato igitur circulo ab=
Latum it fegmentam Cr¢. quod fieridebuit.

THEOREMATA III
_AE - /
Eed & 20xAw, 0o Lddau , Tépvaciy dA-
AdAas 5 TOVZTS TN THS phické TRARAT Y
wegueopevay og- \
boydimer > iTov
§55 , T4 270 Ty
'Firi'gwirmj[.cé-
TaY: WYY oi-
v dgloyarims
X XX Ve
Siin circulo dua linez reQte fe-
fe mutuo fecent, quod vnius feg-
meanta linez fpacium cum reéto an-
gulo includunt, id zquale eft ei,
quod alterius linez fegmenta cum
recto anguloincludunt.

‘DEMONSTRATIO. .
Sintincirculo « 6y Sdusvelle linee s ¢ y ¢
€ 8que fefe mutuo fecent in punctos. Dico [paci-
“um inclufum , ab o <, s 7 cum angulo recto, equa-
le effe (bacio quod 81, ¢ Bredte, cum angulo vecto
sncludunt . $i enim a7y, € 8 recta per centrum
sranfeunt,

I4
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tranfeunt, ita vt s fit centrum circuli , manifeflyns .
e5t aqualibus exiffentibus € 1,17, & 18,4 8, &
Paciuminclufum ab o 1, 2y eguale effe (pacio ab
£ €, 1 & compreben(o. Sint autem oy , € S non dy=
Ga per centram. Sumaturg, centram circuli pun~
8um ¢ , de quo dacantur perpendiculares dueye-
8eln & {3 inay &y dCrellas, conneSamurs
que (B8, Ly, & v Quaniamigitur relta lines
( s per centrum duta (ecat alseram que per cen-
trum dulanonest oy, ad angulos vellos , etiam
mediam eam fecabis ( per tertiam buins ) aqualis
igitur et nipfi ny. Et quiareia «y fecatur in
partes aqualesiny , & inequalesin <, locus quem
«s, iy cum recto angulo includunt , vna cum .
guadrate , quod ad s » defevibitur, aquale et ci
quadrate , guod ad » v, fcilicet dimidiasam defcri~
bitur (per 5. propofic. 2.} Apponatir commune
quadratum quod ad » { defersbitur. Ergo locus
quem as o ty, cumrelto angulo includunt , vna
cum quadratisdeferiptis ad « n , v aqualio eft,
‘quadyasis deferiptis ad y v, & u {. Verum quadra-
tis ex 3 0y v { conflitutis , aquale eit quadrasam «d
s deferiptum (per 27. primi ) illis verd quadra-
tis que defiribuntur ad y n, » { aquale ¢St quadra-
tum {y. Locus igitarquemas ,. ¢y cum angule
redo includunt , vnacum quadrato ad « deferia
Ppto , aqualis et quadiato, ad 'y deferipto, aqua-
Lis autem ¢t { yipfi ¢ B vede,. Igitur sdems lovus
somprabenfusabus , s Yna cnmgquadyato dex
: L s Jeripto:

+
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+ feripto ad § s, aqualis 3t i quadrazo;quod 4d L €
defcribitur. Eadem ratione Jocus quem & ¢ , < 8 in-
~ cludunt cum angulo retto, vna cum quadrato{ s
. aqualy et quadrato ad { € defiripto. Igitur locus
comprabenfus ab a s, 37y, voacum quadrato { ¢,
equalis ¢ft quadrato ad 7 Cdefcripto. Ergo- locws
quemincludunt o.s, 5 7, vna cum quadrato ex s,
aqualis est loce comprabenfo fub 8¢, s 8, vna cum
quadrato ad{ « defevipto. . Auferatur-quadratum
commune quod ad {.+ deferibitur, reliquam igitur
parallelogrammon quod ab « ¢ .-+ ¥ tncluditur a-
quale et ei, quod ab 8's, + 8 includitur, Siin cir-
guloigitur duclinee vee fefe musno fecant Gre. -
quod demonfirandum erat, '
. A |
Eos koA y, Aqdby 74 onUior, Cres, X an’
wsTE oS T xUX Aoy , MeoamriHwas dvo -
 Bdiau y oy o v adTair Topery oy xORM0Y 5
5 epan), ésaus AN
Lo 'o'M; 'r;: T ) .
pyéons, %% Cress
dmrapCavopi-
WS peTaly , TETE
enpeeds % THC KQ-
T wepiPegeinss ‘ )
© awegisybuevor sgloydniey , irer 7l o Tn$
sPadlopirs rereayarm,

Sica-
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' XXXVI.

Si capiatur extra circulum pun-
&um quodpiam, atque ab illo in-
cidant in circulum linez duz re-
& quarum voa circulum fecet, al-
tera attingat, id fpacium quod tota
illa fecans circulum linea & exte~
rius abfumta portio inter pun@um
& gibbum circuli cum angulo re-
&o includit, zquale erit, quadra-
to ad lineam circulum attingentem
dcfcnptoc

DBMONSTRA'I’IO.

Sit circulus & €y puncum extra ipfum 8, 4 quo
in circulum incidant lines dugrelte 8y 2, & 3 By
& fecet ex bis &y « cireulum , C S vero tangat
pfum. Dicofpacium , quod totailla fecans cireu«
lum o &, & exterius abjumpta portio inter puna«

‘&um , & gibbum circuli &y , cum angulo veite
#ncludit, aquale effe quadrato, quod ad € 3 lineam
attingentem defcribitur. Recla aurem linea 8y «
aut et ducla per centrum , aut non, Ponarur pri-
smum duka per centrum , quod fis { comungangur.
& €. Angulusigitur { 8 8 reQus et , quia Vero a -
linea , equaliser feéka et in ¢ punt?o \ & illire-
Gaalin, commum directione adijeitur v & locuss.

guem-



1732 EvVCLID. ELE, GEOM,

quem tota o 8, & appofita y & cum angulo relto
sncludit , vna cum quadrato , quod ad dimidiatam
Ly deferibitur  aquale est quadrato quod ad di-
midiatam fimul cum appsfita, fcilicet { 3 deferibi-
tur. Aequalis autemest { v ipfi ¢ C. Igitur quod
continetur (b o & 8y, vmacum eo quadrate
guod ex £ 8,fit aquale eft i quadrate,quod ad 7 &
defecribetur. Acquale autem st hoc quod ex { 8,
quadratis ad{ 8, € Sdefiriptis. Locus sgitur quem
.« 8,8y cum angulo refto includuns,vna cum qua-
drato defcripto ad { € aqualis ¢St quadratis ad { 8,
€ Sdeferiptis. Auferatur quadrataus comune 7 C,
reliquus igitur locws, quem « &, 8y includunt -
. qualis ¢st quadrate , quod ad & & lineam astingen-
tem circulum defiribitur . Ponatiir rella linea
&'y &, quod non fit duitaper centrum , quod fit ¢,
de quo in a.y ducatur perpendiculum ¢ {. Conne-
Gantur1C 1y , & ¢ 8. Redhus igitar st angulus
+{ & Quoniam recta lineas { per centrum duta
fecat alteram «  non per centrum duam , ad
~ angulosrellos , etiam cam mediam fecabit ( per
tertiam huiws.) 1gitur « { equalis et ¢y, & quia
o y equaliter diuiditur in { punite , cuiapponitur
y & Locws igitur quem o. &, ¢ &y cum angule
rectoincladunt , vna cum quadrato , ad £y tan-
quam mediam deferipto , equalis ¢St ei quadrato,
quod ad £ & defcribitur (per 6. fec. ) Commune
quadratum [ ¢ apponatur. Spacium igitur quod
weludi S« , & &y vnacum quadratis ¢ &
" aquale
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aquale eft quadratis , qae fiunt ex {3, 8e. Hig
autesn aquale et quadratum deferiptum ad s §
(angulus enim ab e ¢, { Sinclufus, rectus est. ) Eis
vero quadratis, que funt.ex v £, s, aquale et id

quod fit ex y ¢, Spacium igitur comprebenfum fub
e 8, &y s vna cum eo quadrato quod ad's y deferi-
- bitar, aquale est ci, quod ad ¢ 8, ¢ y autem equalis
eitipfieC. Quodigiur continetur fub « &, &y,
yna cum quadrate + € aquale esteiquod exs 8. E
vero rurfus quod ex ¢ 3 fit quadrato , equalia funs
quadrataad 8,8 8 (angulus enim [ubs € § reltus
eft. ) Spaciumigitur quod tota o« 8 & &y inclu-
dit, yna cum quadrato ad« C deferipto, aquale est
quadratis s ad + €, & B & deferiptis. Auferatar
commune quadratum , ad + B. Reliquum igituy
[acism , quodincludit totae &, & &y portia ex-
terins abfumpta, equale et quadrato, quod ad 3 ¢
lineam circulum attmgentem deferibitar. Sica=
piatar igitur extracirculins punckim quodpiats
. €r¢. qaod demonflrandum fuit.

: - AZ

Bod x0xAg s Ayby s oy~ N W
peéior, Crtes, dm Y F on- :
pesis eos Tor xxAor, g0~
arifwas, dvo lsies » xgj
7 Y adray Ti@yy TV XU-
xAov» 17 wgoarizily s 9
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oS O TS OANS TERVETAS o Kgh THS éxrhf
MAaprn,us'mr , mm@, TS a-;mew,
xg * xvetis wipiigwas , rey , 700 S
¢ urounﬁsrqf. I iPd-
x}anu XUXAS.

XXXV,

Si capiatur extra circulum pun.
&um quodpiam, & incidant 4. pun-
&o illo reéte linex duzin circuld,

‘quarum altera circulum fecet, alte-
ra in eum incidat, atq; fuericid {pa-
cium, quod tota circulum fecans li-

. nea, & exterius abfumta inter pun-
&um & circuli gibbum portio, cum

‘reo angulo includit,zquale ad in-
cidentem lineam defcripto quadra-
to, quz ita linea incidetin circu-
lum, €2 hunc attinget, .

DEMONSTRATIO.
St circulss o £y, punctum extra eum pofitum

-8, de quo in csrculum incidant due rele 8y «, &
&€, quarum illa quidem fecet circulum , bec vero
incidat in eum , & fit [paium quod totacircslum
fecanslineaa &, & exterius ab]umpm, inter pun-
tum & circuli gibbusm, portio 8y cum angulo re-

Foincludit cquale, quadrato quod defivitstur ad
J6. Di-
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38, Dico 3 8 lineam incidentem in circulum eum
attingere. Ducatur namg, linea recla attingens
circulum 8 ¢, & ponatur centrum circuli {. Con-
nedantar {3, {8,{ 8. angulus igitur { s Sveclus
est. Quiaigiturvelfa & ¢+ circulum attingit, &
&y a vecta eum fecat, [Pacium igitur quod 3« to-
ta, & 8y cotinetur, equale eft quadraso defcripto
ad 3s. Pofitum autem est [pacium , quod tota e &
& exterius [umla portio 8, cunirello angulo in-
cludunt , effe equale quadrato ad 8@ defcripto,
quadratum igitar ad 8 « aquale est quadrato ad
& Bdefcripto. Acqualis gitur e$t 8 linea &8 li-
nes , aqanlis amm eft (o, ipfi { C. Dueigitur
$e,0 duabus 8¢, 8 funt aquales » & babent
bafin 8§ L communem. Angulus sgitur $<{, angulo
& Bl est aqualis (per 8. primi. ) Reitus autem est
angulus 8¢ {(per 18, buius. ) Igitur & qui fub
& €L eft, rectus evit. Es cum { Cprotralta diame=
zer circuli fit. Que autem ab hac extrema in cir-
culo diametri linea ad angulos retos educitur,
cum hac circulum tangit (per 16. huiws. ) Reila
sgitur linea & C circulum o B y artingss. Idem de-
monflrari pote{i fi «y recta per centrum ducta
ﬁlmt 8i igitur extra circulum punctum quod-
piam capiatur ¢r¢. quod demonflyandum fuit.

FINIS LIBRI TERTII EL E~
7 mentorom Geometricorum
Enclidis. -
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: BIBAION &,

EVCLIDIS ELE-
MENTORVM GEOMETRI--

CORV M LIBER
QYARTYS.

| OPOLIL
DEFINITIONES.
A
, E E Xipect £9ux4ppov, 5 omua 6090-
gecupor ey;gu(puﬁg Aéys) , Srav
cmq'q T g iﬂ'gc@mtw %q/.mr@ oy~
yiiow 5 EkdsNE WAL » gdsh :y@utpoj,
AT,
v Ie
Figura reGtarum linearum dici-
tur infcribi in reGtarum linearum fi-
guram, cum finguli eius figurz qua
infcribitur anguli, fingula laterate-
tigerint cius in quam inferibitur.

B

zxnyaﬁ opomr s wtg; opnpa -mg:;ga-‘ /
,¢sox Myﬂ'm. omv txdsy Whtved ,» 78
: WA
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wce:xd@a,mw, Sxdens yu- & 5o
yias , & 'mgt 0 weg:xu@@: )
adnrau.

1.

Similiter & figuracir- 1~ 9 ¢
cum figuram circurafcribi dicitur,
cum fingula cius , qua inferibitur, -
latera fingulos angulos tetigerint,
eius circum quamilla circumf{cribi-
“tur, |
, r -

RIS &Ouggay.y.ov 5 €8 xux.)m ifoc- |
<p MysD.amv exaﬂ yaviag ty('gutpc-
wérg, a7iy) T & nixhs wepiQrgeias. ;

_ 1171,

Figura autem re&arum linearum
in circulum dicitur .infcribi , cum
finguli anguli eiusfigura qua infcri

- bitur , tetigerint ambitum circuli,
A -
Exnpa ) oﬁ’ﬂu;gaqumv 'mgt xxAov we-
g:xa.@:oﬁs Atystau, oTay exa.s-q wAtvge,
n;c & winAy wepiProelas » & -mg:xu@o-
pérg, iQdlyra,
Irif.
-~ Figura
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Figura vero re@arum linearum
circum circulum dicitur circumferi-
bi, cum fingula latera cius figure
-quz circium{cribitur , attigerint cir-
culi ambitum, |
E
KuxA@u ) epow;, €5 opipua Acyc:) ¢yfg¢.-
Ps6X, oray q g xixAs wpiQipdae, xdsns
WAl & 65 o eyfga@s’_’), anly). -

Similiter & cxrculus dicituri in fi-
guram infcribi, cum ambitus circu-
li fingula tetigerit latera eius figura
quz m(crxbxtur. - \

s
chA@- P> wcg: %qp.d, wce:ggw(pca‘g Aé-
fynj, oun; & xixrs wepPipda s indsus
-yamns. 5 wcgs % wigiged®c) » asily).
v 1.

Sed circum figuram dicitur cir-
culus circumf{cribi, cum ambitus cir
culi fingula tetigerit latera , eius fi-
gur circum quam c1rcumfcrxb1tm‘.

7 ,

Buﬂm‘.u: win Aoy braguiledX Ayc), irar
M 3 7a Whe
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-m -mgu.m abTHS » I TS Wepiegrias 3
xux.?t&
vIi,

Re&alinea in circulum apta de-
fcnpnone induci dicitur,cum termi
nantia eampunétain ambltu circu-
hrepcrta fuerint.

] 4 T
3 4 \
w{{ ) .
N
.y .
HPOTA ZEIS,

rnon:.'nx.xra X VI

A
B;f TOY Joesn'a xunhov >7H J‘oena'n &0&4,
- pq petlons & goy,y THs T8 & A

xUxAg Jmpnga s loke ~ —

Vi PPYT. Erappira. Lg
o\
In circulum da- '
tum, inducenda eft linea reéta -
qualis date reét2, non maiori linea
diametri in circulo,
' . Eis 7o

i}
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; \ B .
Eis 7o J‘eOsm& xixAor , T (Mlm eguym-

v, icoydnovagi-
ooy ixfpdfan. S
11,
In datum cir- A{ £

culum infcri- ,
bendum triangulum eft,quod zqua
leshabeat angulosdato triangulo.
by \
11eg) 7oy dobivea wixor , va Jobivrs nere
Y 5 igoyd-
viov  aglyavoy
wegiggdrpeu.
YR T
Circumda.
tum circulii,
triangulum
quod triangulodato zquales angu-
los habcat, cxrcumfcnbcndum eﬁ

Eis 9 dobey fnguymav ,

mva énfedau, A
! In datum trxan- A

M3 gaf
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gulum infcribendus circulus eft.
. , E ,
Tegh 15 oflen nploymvonsdndor wegisedrya.
\ IOPIXMA.
Kot Qavsgiv ori, 678 ey &aeos § neiyons.
wiAd ° wivres § x0xAg, 4z B & v
- yuview & y.a'gov; ruipal & quixvaiie
TUYYhETe 5 iAdTar tsiv épbs. omi ) IR
B . éo qpinuarinToyyarsea sl tsa.
Grar A Snees s By, dilday o xéveger
wirilns A\zmo 3 &' ys & §AGHon TR aTs
nuikurAls Ty xdveca pelov tsiv spbiys.
65 ygy oray eAdilwy dpbns Tuy iy q Ji-
Jouivy yavie , erps & reryive copmwe-
csvras ai 3¢, ¢, srar 3 5g0?1 , o7 s
B s orav ) peilur spbins, Srass s B e
u a OE )

A &3 . :
Circum datum triangulam cir=
cumfcribendus circulus eft.

ACQVYISITY Mo

Exde-
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Ex demonftratione fit manifefta
cum intra triangulum ceciderit cen
-trum circuli, angulus quireperitur-
fub €, «, ¥y, quoniam in maiore
fegmento quam dimidiatus circu-
\lus, eft, quod minor fitrecto. Cum -
~vero fuper B, y, ceciderit centrum,
quia eft angulus in dimidiato cir-
culo, quodtum reus fit. Cum au-
tem extra lineam @, y, ceciderit
centrum , quandoquidem angulus
quireperitur fub B, a, y, in minore
fegmento quam dimidiatus circu-
lus, eft, quod tum maior fit recto.
Proinde cum fuerit angulus datus
recto minor, intra triangulum, li-
nexd, e.{ cum autem redtus, fu.
per B, y, cumvero reto maxor, ex-
tra B » 5. cOncurrent,

K
Bu’ > debévra nixrov, Te-

G
wedywroy i;{gu&lzm - k
VIIe~ 7. B

M: 4 In

o8 g
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In datum circulum quadratum

eft infcribendum.
z
mg; T Jolivra xixrer s T-.

Qz‘q

PR YWION w:g:xas\l/m.

VI, ﬂ

Circum datum cir-

A

culum; quadratum cir-
cumfcribendum eft.

H
Eif o Joblr rénpdyuray, -

YT W

XAov syfga.\,bnu‘

vIiIii,

In datum quadratum
infcribéduscirculuseft, Ju
| )
mg: o dolity Tsftfdyﬂn',
xix Aoy wcg:xcs\t}m.

XX,

Circadatum quadra-
tum circulus eft’ cir-
cumfcribendus.

\Z

A .0

(4

Iorooxg- |
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igorxshes aglyavoy cusica- g [
Seu, Exo exaripar, Fagos J\
Wy
%
&

0 Bacd yamian » J‘tg?wm'om
NS AGTRS. ‘

i Xe.

Quod 2qualia crura habeat tri-
angulum ita conftituatur , vt in eo
fit vterque iuxta Bafin angulusdu-
plex ad reliquum,

| IA .
Ei¢ ¥ dollivra xixhov, worrdyoner ivd-

wApis 7¢ %, iro- SIA
oydomer tfpdpei,
' X1
In circulii da- ] a

tum quinquan- S
gulum zqualium tam laterliquam
angulorum infcribendum eft.

: : 1B
Tiegs 7or Sobivra winAons. 4 B~
WHTEYIOY 5 ITITASY- :
girTe % iToydvior wegi-

xé\‘b‘“o

\

x11. . Wy A
..M 5 Circum

7
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Circum datum circulum quin-
quangulum tam laterum quam 4n.
gulorum @qualium, circum{criben-
dum eft, : .
1T ‘ -
Eis > Jofer Win'a'.yf'ni. o ts1 icomAsvgdy
TE> Mgl IT0YWIIoY, XVXAOY P o u:m'

ifedjm, 2
: X111,

Inquinquangulum §
datum quod fitequa-  §~E=a\
lium- tam_laterum |
quam angulorum, circulus eft in-.
{cribendus, ' '

o

LA
Tegi o8 Jolly wovrdywror » & tew jobmAsu=
g0V 7€ ¥gy iTeydvioy ,xlnhoy . o -IAI,
wegiged e, -
* XTEEI. 8

Circum datum quin- .
quangulum quod ficee- 7 9%
qualium tamlaterum quam angulo
rumy circulus inféribendus eft.

1E
_EisT
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Elf +dobévra mmAm sfwymov, irdmAeu~
gor 1e %, icoydmor syfoara, «

" TOPIZMA.

Ex d)rérs tpangav yam g g
lEu-ywm wim;gca, ioy 453,79
m g m'zgx £ xunAry. :@:}
g 249 Ty af3yde
siclay e(pa.vﬂomm: ) :wxhs a.yu-ya.
pev » weg;;ga@qﬂuc wng; -rov x0xAor
sZayover wmhvgov 76 xg) wo-yamv s
xoA&lws Tois o § wcvmyava signpi-
Voise :@q & 219 Ty apmav 1015 07 T8
werm-yanr mpivess , e o2 Jobiey s dyw-
oy awnm tyéa.\[aomv.

XVye

In circulum datum mfcnbcndu
=(t fexangulum cum zqualibus tamy
ateribus quam angulis,

ACQVISITV M,

Ex demonftratione manifeftum
itquod in figura fexangulorum 2-"
jualium vnumquodq; latus zquale
itlinex edu@z de centro. Etfiiam
le pun&tise @y del.ducantur linez
ttingentes cxtculum fore vt cir-

cum:

/.

L
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.cum circulum fexangulum tam la-
terum ; quam angulorum 2qualinm
circum{cribatur, perinde atque de
quinquangulo diximus, Infuperque
fimili obferuatione eorum quz di-
&a funt de quinquangulo.in datum
fexangulum,circulum infcribemus.

Is
“Eis 7oy Jobivra x0- a I8
X0V » WEVTEXAO§K - ‘
wyaov, ia-{m\wgéy 76
xgj iToyavior ipfpd-
.
X VI,
In datum cir- ,
culum , quindecim angulorum z-
qualium, itemq; laterum, figura in-
{cribenda eft.
,

A

FINIS LIBRI QVARTI E & E-
mentornm Geometricorum
Euclidis.

KuxAe
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BIBAION 4,

EVCLIDIS ELE-
MENTORVM GEOMETRI-

CORVYVYM LIBEK
‘ QVINT VS,

T 0P Ol
DEFINITIONES.

. A -
M Ee@ ist , piyil @ peydlus , 7o -
AdosorZ weilov@ s tra xaTapss
ey 70 péilars ]
Te .

Pars eft magnitudinis magnitu-
do , minorilla quidem maioris ,fed .
quz maiorem dimetiatur.

- 5 ‘
ToMawAdaier 3 2 uélor & irdAnGs
orar xarapsren) o ¥ iAadler®.

I1. N '
- Multipléx autem eft.maior mino
ris,cii minor fuerit menfura maioris.

.T
Ay @
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Awr aegidr.

‘tudinesdicuntur ez,quz poflunt fc-
- fe mutuo in multxphcanonc fupe-

T
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Aay@« £1, 9vo y.e-ys9wv oyoyewv, n xaTd

wqmmrqm xeoS AR 5 wms %eﬂ;. |

111, |

‘Ratio eft duarum magmtudmum

vniusgeneris, interfe quidam  fe-
cundum quanu:atcm. refpetius.,

A
Adyorixdy meis aMgAa » ,;wyeen )\e'y@ )
& Svateu , mwoMaTAaeialopers , AR

I11 To . <
Ranonem interfe habere magni.
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ovgv wob?\awhaa-mawov ’ e:curseov sxm
-ugs, namu s»\am; f ;; a&,uu ira ;7 > :; aoy

v \raginy, Aq(Pa &ve mt'rwh?\q?m.
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Magnitudines dicuntur efle eiuf~
dem rationis, tam primaadfecun-
dam, quam tertia ad quartam, cum
multiplicatio, qualifcunque hec fit,
prima & tertiz, multiplicationem
{ecunde & quarte, vtraquevtran-
que, aut defecerit fimul , aut fimul
adzquauerit, aut fimul fupcraucm,
fi fumantur ordine &fcne quadam
inter {e. :
) s
Ta ;) T aTov Sxora m'thq Adyoy s id-
Noyey xaredcSa. ~
’ VIe
Magmtudmes autem quaru fue-
rit eadem ratio ez dicantur efle in
proportione.

z

ow 3,1‘ iraxis u'oh\am-)\umm, o y.ev &
ntm's woRaTALTioy ; wegvm s & devd
rsgx u‘c??\mr?\mw, ® g s cg:rs woa-
FAGTIoVs wy er‘xn Srer -mgrs wToA-
AaTAaois » ToTE 90 MEWTOV m:o; P Jofns-
ooy, pafam Aayay exdy Adyi). nreg o pie
Toy agos 7 rsmgror.
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: ' VIl. )
 Cum vero zqualiter multiplicii,
multiplex prima fuperauerit, multi-
plicem fecundz , At tertiz multi-
plex quarte multiplicem non fupe-
rauerit, tunc prima ad fecundam,
maiorem diciturhabere rationem,
quam tertiz ratio fit ad quartam.
- . u

Avadoyia i éar s o Tav Ay paibrys.

' N vi1 VI %
Proportio eft ratiofii comparatio.
. e . "
2 A s vy » ’ s
Aradoyia 5y CHTLINY 0p0i5 SAAYIGTOIS S5,
r x L) 1
Atque eft proportio in tribus ter-
-minis paucifs, »
. 1 - -,
orar 3, reia weyilly, abdAoyoy 7, 1 mea-
A N J [] / v
Tov 705 75 vgiroy , dimAadiore Adyor tx{r
Mye), neg mges 73 dlTegor.
. "
o X .
Cum autem fuerint magnitudi-
nestres in proportione, fit vt prima
ad ter-
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ad tertiam, rationem habeat duplo
maiorem quam ad fecundan,

| 7 S L
Ormg 'n'araga ysyeaq ’ awm\ayom > s
ugarrev wgqc -;o nmerav s 'tg';rh.amom Aé-
vor ex{v Aeym:u , nmg atas' 'f J‘érsgu.
Kau as €206 &1 WAGHOY » Swis &) o AbkAe-
yin ardexn. '
X 1.

Sed quatuor magnitudines cum
in proportione fuerint, fit ve prima
ad quartam, triplo maiorem habe-
atrationem , quam ad fecundam,
atq;-ita deinceps vno femper am-
plius , donec proportio conftabit.

1B
oyaAo'ya (u-yeﬂn, M'yerm mvau, w,usv
qyamsm, 1'0“ 1178{45”“ » Tdn :) 5”'0(05'“’
TOG‘ 573'0}4”“5.
X11.

Congruentes ratione magunitu-
dines dicuntur efle , antecedentes
quidem cum antecedentibus, con-
lequentes vero cii confequentibus.

ir
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Emnwi ).o'y@«' (o) > Am.[x: & n-yumm
m:?;f ° Nydperey s a@q £ imopivg , wgos
SToULIOY, .
XI1l.

Ratio viciffitudinis eft , fumtio
antecedenti§ comparata ad ante-
cedentem, & confequentis ad con-

. fequentem.
1A
Avimaksy ony@« i ,Am.[,‘f z'uropsrs ws
WY BUErS » ALS 70 NYFUSIOYs WS EXOUSION
Xr11r1, ,

Ratio c6uerfioniseft,fumtio.con-
fequentis tanquam antecedentis, 8
antecedentistanquam cofcquenus.

IE
Sudieis Aoyw i3, Amlas & nyupins, o8
& Emouing, oo ¥ » MGos Ans @ EWEEION
XVe

Rationis compofitio, eft fumtio
antecedentis vha cum confcquen-
te, comparate ad ipfam quz con-
fcquens erat.

I
Auugsn; 3 Adys i53s s B weeoxm‘,
' n -



L 13 E x Y. 193
q uﬂg«x{, ® nydpan § iroping wgoc
uwrp-rlmmm. ,
XV r.
Dlu:ﬁo autem rationis , fumtio

eft{uperationis, qua fuperat ante. .

cedens confequentem, comparate
adipfam qua confequens cft,
1z
Am;go% Adys i3 5 Apdus & n-yxpem
&eos 'dw wegexlw, 71 Cwegixd, © Ay~
paevay & imapivy.
XVvizir.

Inuerfio rationis, eft fumtxo an-
tecedentis, comparate ad fupera-
tionem , qua fuperat antccedcns
confcqucmem.

1H
Asio e Ay ©- igi, wAdivo Dyraw paysbars
2oy XMW > aBTois iTwy P w}\ie@» ) CUD~
duo AapCanpimv :(9;, & 1 adta Aayw.
nmm,ws i:v mc vnga-rm pe'yeeea-t, P TEw-

rey MLos @ s%a.rov, £TWE &1 ToIS J‘eungur -

uyseu-u ) mrmor agos o lg arer. Hara
\ws» M\!a; Tay dxrgar , xad’ wcéwge-
iy T T,
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'



196 EVCLID. ELE. GEOM,

XVIII.

Exzquationis ratio efh.fitres plu.
ré{ue magnitudines, & his aliz nu-
mero pares, binz quaque & eadem
in ratione fumantur, vbi , quemad-
modum in primis magnitudinibus,
prima ad poftremam, ita & in fe-
cundis magnirudinibus, prima ad
poftremam fefe habueric. Vel afiter,
fumtio eft extremorum , {ubtraétis
medijs. -

1
Te-myum um)\a-ym ss'm awp q. ecs' n'yx.
pem weas e:mum 5 8ms‘ q'ysy 1oy » mof
» evro,utvov . n 3 ) wr_ mo,uem aeos &M
s , Eres ETOpENGY WEES AMNG Ti.
XIX.

Ordinata proportio, eft cum fue-
rit, quemadmodum antecedens ad
confequentem, ita antecedens ad
confequentem. Atq; etiamve con-

fequens ad aliam quampiam, it
confequensad aliam quampiam.
K \
Teragaype ) maroyia i5iv , sray 2ei
orrar
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ovray peytlor a@‘/ a’i))\av irwy ab7dis o8
wMa@', 'ym:‘). s pzy rtrois m,‘w'm; ps-
'ytﬂmy » gy Sieevey mess mamm s §T005 &0
ToiE J‘wrsgm m-ysoea-w Ay &ptvoy xLos €~
muem,wr g &r reis nrwm; peyseza-w,e- -
mopsver oS aMé 71 dras OH"OK dwri-
gew peyileas &MG s meds yydpsvore
- x Xe

Perturbata autem proportio cﬁ /
cum in tribus magnitudinibus , &
alijs totidem, habet{e quemadmo-
dum qiidem in primis magnitudi-
nibus antecedens ad confequen-
tem.ita in fecundis magnitudinibus
antecedensad confequenté.Quem-
admodum verd in primis magnitu-
dinibus cofequcns ad aliam quam-
piam, ita in {fecundis magnitudini-
bus, alia quzpiam ad antecedenté,

IPOTA'SEI =

THEOREMATA XXV,
: A
L 2 ] ~ /, ¢ ~ )
Eow o omrorasy peyily , smocawvsy psysbay
‘Taw o wAIG » tnacor ixdsy icaxis
' N 3 Wola-
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o var peysbay 65, Tocasra- 4 ,Ie
FAGTIa 65045 Kg TA WedTels TWY e
waigar. .
L ¥
Si fint magnitudines quot- k
cung; magnitudinum quot- I
cung; numero pariil, 2qua-
liter fingule fingularum multipli-
ces,quam multiplex vna aleerius eft,
tam multiplices erfic omnes omnifi.
5 :
Ea» ataroy ddirips, irdis 7 woMamAd -
o0y, % TeiTor TaTdgTS, 1 ) %, wipdler Od0-
TEQY, iTdXis WoRMATAdaior, (gj EXTOY TE-

TdTE) xg) cuvreley mew- &7 B
Tov, gy wip Aoy, dbri- |
0% » iodnis :s'ay @oMct- A
wAdriov, xgy vefrevngy S|
Sxrov veraprs, ‘ €
b Y |
Si. prima fecundz ¥ [ ,},I ol 7l

fit zqualiter multi-

plex, & tertia quarta, fitque quin-

tafecunda multiplex equaliter &
v fexta
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fexta quartz , erit compofita prima
cum quinta zqualiter fecunda mul-

' tiplex, & tertia ac fexta quarta.
r
Ew u'gmw Jev'rtgs, iordxis ] % T ORMAT Ao
ei0rs Xy 'pgtrov 'rerag'rs, Aq@eq 35 icaus
!ro»\cm)\aa'm, 2 ufwrs

O 4T

xg) it > xg) Hiivs @y

AmpGevmv.ma&rigov ixa~ o

ﬂgs m’um; eq'au woMa- ¥ I

m‘Aurwv. pev & ddbri- A;

g,z,'r:)xremgrs. Il f T
1Lr. a8y yp

Si fit 2qualiter mul-
tiplex prima fecunde , & tertia
quartz , fumanturg; aequahtcr mul-
tiplices prima & tertiz, Erunt ct-

iam, inratione exzquationisfi fu-
‘mantur, fingule fingularum, vna
quidem mult;lplex fecunde, altcra
VEro quartz.

a

Eoh w’gm'ov weo; J‘Jmeu ' T awrov exq
Adyey, {c, fzgnrav wgc: 7é merav > {9 T icd-

x5 _ToRamAdaia s dUrigs £ Terdgrs,
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xal’ iwovsy woRarAia-
FiTpdy , T auTov sed Adyovy
AyPbirta xaTadgra.
AHMM A.
Exs 50 ideixfn, om0 f Uarep- W -
il Px ¥ p, Caepind 1oy o
P AL v.ngy 6 iaon, irors xgy
e EAaoror, :Aaonv, 3’»}'7\”
on,:_c,aua'fesxd f;opx %> [
weeexim'rv Ennge
oy, izov, xgy iAaoror, §- N
Aaoyor. Xy 2la TETO tseu s xgy ws e
@05 9 6> Ere s O mgas 0 ¢ ,
IOPIZMA.
| Ex dyvéry @amgav. ots b rewaea myt
On,abdAoyery 11,5 ABAT BN b Aoy 5
1111,

Siprima ad fecundi habeat ean-
dem rationem, quam tertia ad quar
tam , etiam zqualiter multiplices
prime & tertiz, ad zqualiter mul-
tiplices fecund® & quarte, i cu-
jufcunque multipheationis ordine
atque ferie fumtz , eandem habe-
bunt rationem.

Lem-]
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Cum i igitur demonfiratum it, ﬁ
pluperetur d x, fuperari etiamyd A,
Etfifitx2quale g, effe & A zquale
v. Et fi'hinups illud , efle minus &
hoc : pater, etiam x ﬁfuperetur ap.
fuperaria d . Etfifit p 2quale x. 2-
qualectiamyeflex. & fi minusillud,
minus effe & hoc. Atg; ideo habebie
fe 3 ad ¢, quemadmodumy &s,

. PORISMA,

Ex demonftratione hac manife--
ftum fic , fi quatuor magnitudines
in proportione fint, conuerfas et-
iam in’ propomone fore.

E

Eos my¢9@¢ peyélss , ieduis 5 woRa-
HALTIOVs oﬂg u(pmgcecv R ¢<paagt- B
Our@o s KGJ P ATy & Ao 5 i-
rdus trou wo})\avmaﬂov 5 6= &t
X ALY 453 5P Aoy & OAK, [ ¥
Ve (4
© Sifi magnitudo magnitu-
dinismultiplex zqualiter, & ¢
pertio inde ablata portioni : Etiamx
. N 5 reliqua
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reliqua rchquae multiplex erit, itavt
tota totius.

1
Eab dve pﬁys'h, dio (uyieuv, w‘am: q

wo»\drhmrm > % a@wgcom-a TivR s Tar
anTuy w'mu: ] wa?lxa.u'i\a.- - $ 5

Cidh > g T AOITE TOS @d- “
~ » \ L
Tois »‘fro: lrasav, 7 caﬁmb‘
OTEY WoARTADTIo
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vV 1.
Si fint dua magmtu— I
dines zqualiter multx- S ANE
lices duarum, fintg; portiones ab-
f tz quzdam aequalxtcr multiplices
earundem, etiam reliqua aut 2qua.
les erunt ij(dc,m > aut zqualiter ea- |
rundem multiplices.
) z
/‘I‘a ira, zrgos' -;e aw'r 3, T as-
'rov sxd Adyor, %, P abp wpis I
4

/“"-hl

Rt

led'ﬁ.

tionem eandem habent,

\ B 1
Aequahaadxdcm ra- } [ 7
item§; idem ad zqualia, € s
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'rav adlaon peytOm, b el oy wgs ™ w-
70, pn{om Adyor = ar  H
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Kau - aBp, u'go: yr € ) I‘
» Aafor, pafom e
Ao-yu ixdmwsp weds l I I { g
@ weilor. K& yDOnANLH
VIR '
Magnitudinum inzqualium,ma-
ior ad eandem maiorem rationem
habet, quam minor., Et cadem ad
minorem , habet rationem maio-
rem, quam nad maiorem. '
e
T2 a‘gos‘ -;- cw'r, * T exavm Mycv, e
dhhq)m; &7, Keu Wgas‘ P 'z' as- o
-10 s T Aty lx{ Ao-yov » KAKHIGs «
fra aXjros iy, '
X, 7’1

Quz ad idem eandem fe
habent rationem ; eafunt
2qualia inter fe. Etad que
idem eandem rationem habet, ea

quoqueinter fe 2qualia funt,

~
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Tav xeos 2 avp, ?\oyov ¢xoﬂwv, T
»* rov,yagem Ao'yov sxov > cmmo Gt

péilor is. ngos' ) 3 -;e avees - I

fom Adyer x> Cxéive Aailor

t5te ; P 4
Xe o

Quacung; ad idem rationem ha-
bent, eorum id quod maiorem ra-
tionem habet, maiuseft. Idvero ad
quod idem maiorem rationem ha-
bet, minus eft.

' 1A
oi TWabTH A | 1A
yo: 0i @070 ’r(;

el NI

x1. 72d6 A0y nRhE LY

Quz rationes ezdem funt ij{dem,
etiam funt ezdem fibi ipfis.

1B
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satd fwous- | . " 1B :
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Xl [

Si fint ma- l[f [ I i!f
‘gnitudinegs ¥ 8 KXY £ AL
quotcunque in proportione, quem-
admodum fe habuerit vna antece-
dens ad confequentem, ita habe-
buntantecedentes vniuer{z ad vni- .
uerfas confequentes.

Ir '

Eab m,‘wror ates S Teger > woToy fxq Ad-
-yov > 5 'r;rrov m:os' 'remgrov, ‘n;rrov 3 m:ar
\ﬂmgror, pm{om Aoyav 01 mn » W=
Aov mess txroy » X AE@TOY TS &mgm
pn{om Adyor o
ef{,qme vm.

Aoy mees ix- | | i} e
vel. 114 %Ii h ‘
X111. t),,(xeyy,’;\"o‘ezﬂ

Siprima ad

fecundam eandem habuerit ratio-

nem, quam tertia ad quartam, Ter-

tia autcmad quartam, maiorem ha-

buerit rationem, quam quinta ad
A fextam,
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fextam, tum etiam prima ad fecun-
dam , maiorem habebit rationem,
quam quinta ad fextam,
1A ,
Eeh wearoy wpss dsUregoy » T ot xd As-
opor; X gitor wis TiTagTey s ) WoaTer
& neita , widor no %) dTe- A
gov & Teragry , walorica. Kab
irov, {rev, nath (Aaosoys EAdooy. | T
. X111t %
Si prima ad fecundam I { I

eandem rationem habuerit, 6 7N\

quam tertia ad quartam, fueritque
prima maior quam tertia, erit & {e-
cunda maior quam quarta, Si pri-

ma fuerit equalis tertiz, & fecunda |

xqualisquartz, Sinminor, & mi-
norerit. | o
1E
T pign, T0is wralrws wWeNa- IE N
wAadios, T adt ix{ Myor, M- o I
Qlivra xaréMyra. : “l
parces in e AT ]
artes in ijs qua pariter & €7
multipliciafunt, ordine &
' {erie
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Terie collocate , ad illa eandem ha-
bent rationem.

Is _
Eab téovapm peyily, e
ardAoyoy o> Xgj EvaA- ‘
Al wedAeyor . :
. X. V1. }.If I—Tf
Si quatuor ma- g & 81IYN
gnitudines fuerint :
in proportione-, etiam viciffim in
proportione crunt. .
. 1Z C
Ews ruyn«mmmwh,wu £1x7
Aoyory n 2% &mgeetﬂw P "
Ao-yu I | x
VLT, 9: v
Simagnitudines com 17 1@
pofite fuerint in pro- I zI
portione, erunt in pro- Y6
portione & dmn[ae. , ’
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o 1o S ﬂwnesvm maAoyw
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. Si magnitudines diuif2 in pro-
portlone fuerint, eruntin propor-
tione & compofita,

- .
Ea 9, 5 Mo, m:'o: aAav s Sras u¢mgeﬁa,
uras' a@tge@sv » X 'z° ?\mrcv AL P Ao
TV, §5048 LS ONoY wEES oMo,

oar 10
AHMMA. - |
Ke §7ddy €450y w5 % a B,7e0s Ty
-pyJ‘ Srwptf3, vn:o;-ze{c’ ¢
ngj SvaRal o5 oo a 3, wgos oo
Bs,am;'r -yé‘ mgo;r{). K
a'u'yu«y.em apa peyqu nua.Ao- § &

vor istv, tdexfy 3 as P a B,
m,'o:-p as, wa-zo-yé‘ m:o; ® 79
w5 Aysusvoy paf3, meos wsgoxlu
awrslu. U‘aregsx{ g imopins € ¢ 8, 5 ss'u
aiagps '
H OPIZM A.
Ex dy tér3 (pamgov > 074 éah ruyxetycva
psyeby aua.Aoyov 75 % baseiyark aid-
Aoyor g5,
XIX.
Si quemadmodum totum ad to-
tum, itafeablatum ad ablatum ha-
buerir,
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_ buerit, tum etiam reliquum ad reli-

quum , ita , quemadmodum totum

ad totum fe habebit, :
L EMMA, .

Cum autem demonftratum fic
quemadmodum af,adyd, ita et-
iam fe haberes@, ad ZJ‘ Acviciflim
vtaf, adB e fic y 4 quoquead { &
eruntiam magnitudines compofirz
in proportione. Demonftratum au-
temeftquemadmodum B, ad as,
itafe haberey 4, ad 3¢, ( quippe cit
firtanquam antecedens « 8, erga
fuperationem fuam qua fuperat c6-
fequens qB,) atque cadem & inuct-
fionis ratio eft, :

PORTISMA,

- Atque hinc fit manifeftum, com-
pofitz magnitudines, fi in propor- -
tione fuerint, inuer{as etiam in pro-
pomonc fore,

K S

Eas 1 ia psyiln, xg) alha adtais lea o -
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ﬂ.afov 7, % ® Téraglr & tkry pn{or tsom, |
xoth o, Yﬂv, xos

leamAdorm
o ffli 1{¥
Si trcs ma— ”Y'N\EK’(’(

gmtudmes » cum alijs totidem, bi-
nz quaeq, einfdem rationis fuman-
~ tur, & inratione exequationis, fue-
rit prima quam tertia maior, tam
quarta etia quam{exta maior erit,
quod fiillailli par, etiam hac par
huic, fin minor, minor erit.
KA
Eab 7 'rgwm-ysﬁq, % aMa asTois m-a, )
wmﬁ@«. a-wauo AamCavoy, Ve, m evra
awm Ao-yu, qg nragczpim awT ¥ add-
Ao-ym s J‘mrx ) 'p
ztufav 8 7;*;1'8 pu -
Zonp,g-;c rirap- | | 1 j
Tor, & éxty, pa{ov ' I 1
tsanxes irov,iror, & Y 4 ’/J\ NE
xa) éraoror, EAaorors
X XxX7J.

Sitresmagnitudines cum ah}s to-

tldcm binz quaeq, ciufdem rationis
fumamur

:
2
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fumantur , & perturbata fuerit ho-
rum proportio , In ratione autem
exazquationis maior prima quam
tertia, tum & quarta maior quam
fexta erit. Sin illa illi par, hzc quo-
que par huic, fin minor, minor exit,’

KB
an ?{ Cmerasy peyily » xg) aMa adreis
ira * qu0of,a'uaJ‘uo Aapcampem oﬂu
abTe Aoyw » :_(,
A\l‘fU’C'T(d cw~ f

ra Adyew I :
XX1Te ' I i l 1 £
Quotcung; y | E" q €7 J\ N
magnitudi-
‘nescumalijs totidem, binz quague
eiufdem rationis, fumantur, in ijs

cadg quoq; exzquationis ratio ent.
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adte Myw . § 3 reragayuim asray §
wiaroyia, X dsirs &0 7o 4l Ayw b5 e,
XXt
Sifuerint maguitudines tres, &
aliz totidem, quarum binz quaque
ciufdem rationis fumantur, fueritg;
harum proportio perturbata, tum
in exzquationis quoq; . proportio-
ne, ciuldem rationis erunt.
KA
Eab mearey mees O régov, T adTir gy Aé-
yor, {’; reiToy »eos 76 ragTovs exn '5. 5‘ oiu-
Ao mgos Ilreger T avriv Adyar, x ixroy
. meas Téragror, xgy quwrebey o
ATy Kej TiuTAor ates - VAR N
Tegav 5 By alyy €5 Adyer » 1y 6
. QEITOY Kgy EXTON MYIF TETAQTIN. ;t:

P

XXI1111, ,
Cum primum ad fecun. ] } %}
" dumeandemrationemha « Yy AR
buerit quam tertium ad
~ quartum, cumque quintum ad fe-
cundum eandem habuerit ratiof
nem , quam fextum ad quartum
tum compofitum quoq; primum ad
: > quintumJ!
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quintum, candem rationem habe-
bunt ad fecundum, quam tcruum
acfextumad quartum.

KE
Eow ﬂo.ugw weyily, wddoyws, o pi-
yison Xy T Maxts'or, de ¥ e( " Xe

Aoiway peilovd ist P
- XX Ve {OI ff
i fuenntquatuor ma- gy g
gnitudines in propor-
tione, tum harum duz maxxma &
minima, reliquis maiores erunt.
PINIS LIBRI Qv:u"rl EL K-
mentorum Geometricorum
Euclidis.
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Figure re@arum linearum fimi-
les ez funt, qua angulos fingulos
fingulis 2quales, atq; etiam circum
hoslatera, in propomone habent.

B
Avnmmveom '_) %q{.m'mmv > omv md—
Teew rav %qpa.rm » q'yx{.um 7 !(gq ¢7o-
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quintum, candem rationem habe-
bunt ad fecundum, quam tcruum

acfextum ad quartum.
: KE
Ews rm-agu psyiln s aidroyory, o pi-
yisor X 'm)‘a.zts'or, dlo ¥ g[ " XE

Aumay peidovd i, ¥
XX Ve 1? f f
Si fuermt quatuor ma- g 7 eg
_gnitudines in propor-
tione, tum hafum duz maxxma &

minima, reliquis maiores crunt.

FINIS LIBRI QVINTI EL K=
mentorum Geometricorum
~ Euclidis.
i
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ETKAEIAOYT STOIXEION
BIBAION ¢

"EVCLIDIS ELE-
MENTORVM GEOMETRI-
€C O R Y M I.IBER‘
$S$ B XTV S.
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DEFINITIONES.

O Moict %qmam eGOu;gapy.a. :m.aa-a

fatc T yawa: ras txcl XaTd {Mdv,
:@q T weg: o4 mx.f yevias wAsvg |
iAoy,
'

Figure reGarum linearum fimi-
les ez funt, que angulos fingulos
fingulis zquales, atq; etiam circum
hos latera, in proportione habent.

B
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- 11, Y T

Siad vnum trianguli latus du&a
fuerit zquabiliter rectalinea ,feca.
bithac proportione latera triangu-

i, Ecfilatera trianguli proportione
feQafuerint,eare@alinea que ad
fe&iones adiungitur, ad reliquum
trianguli latus 2quabilitatem con-
feruabit, ‘

S '
Ead rerydivg ywvia, digge Ty, 0 9 ip-
reca s yoviay, Géa , Tiuvy X, T Bd-
ew,7a® Barsws, T abrov i2 Adyey, vdis
Aoswais, & veiyars wARRIS . Kk 66t T
7% Barwws Tufpara, Tor e
aitoy by My, Tais Aoi- o
wous & _ 'zgt'ynfvx 'Alveq:f,
i%éxagu@ﬁr%ﬁn- N
ple Fnlevywpin Lbda 5 dixa Tiurd
whid § vgiydivg yariav, . )

_ ~ 111, .

Si trianguli in dpaspartes xqua-
lesfectus fueritangulus, ig; eadem
rectalinea, quz angulumf{ecat, et-
iam bafim fecet , bafis fegmenta

| (O ¢ .candem
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g

.qua 4 vertice trianguli ad feio-
‘nem adiungitur, eafecat angulum
JAllins in duas zquales partes,

veTw, Cun

218 EVCLID. BLE. GEOM,
eandem rationemhabebunt, quam
reliqua latera trianguli, Et 6 ha
candem rationem habuerint quam
reliqua latera trianguli, linea re

A.

i

Ty tro-ymwv f@z-ywmv? amonyov do
w}«d;em, o weg; T diras yuyias. Kead
pnkoyoum u7ro vag irots 'yw - <

yioes, Uza'ormxa-m w)\eugm. g
111 7Fs «
Tnanoulorum ®qua-
lium anoulorum eala- Y

tera que xquales illos angulos in-
cludunt, in proportione, & laters
quafubter 2qualesillos angulos fub
tendunt , congruentia ratione funt,
E
Bm‘ J\Ja'rgfyam,'lué wadb g o 0\
gw; avdNoyor €xn m‘a'ya-
via ss-au'lamgnyam "gsw'uc e Y L8
24008 yawvios,5Q° o i 6= \
péroyos u’Mflem wﬂ«’ K
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V. .
Cum duotriangulain proportios
nelaterahabuerint, erunt 2qualii
angulorum illatriangula, habebunt
que 2quales cos angulos , fubter
quos congruentia ratione latera -
fubtenduat. :

/

¢
Eab dbo 1gryam, {uaw 'yamu, p:a. yavic,
m'lu- gl g']ac iras ywvm.ru; § WA

o4 am)wyov s :ﬂ'ymm QS & _
ssanla relywra,s ivas i- A
i“““ y@vfw;.l;@'déawz ip‘ 64 3E
Aoyos whégd vmdldvear,
vV I
Cum duotriangulz vaum angulu

vai zqualem, & includentia equa..
lesanguloslaterain proportione ha
suerint,eruntilla mangula zqualii
angulorum , habebuntque zquales.
angulos eos,fubter quos congruen-
:iaratione latera fubtcndung

z
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‘eandem rationem habebunt yquamt

reliqua latera trianguli, Et i hzc
‘eandem rationem habuerint quam
reliqua latera trianguli, linea reGta
.qua 4 vertice trianguli ad fedio-

‘nem adlunouur, eafecat angulum

illius in duas xquales partes,
| &
Ty woymwv mg:ywmv? WA oyov eomw ou

whd)gm, o weg; m; iras yuyias. Koud= -

pnAayaum u7ro T i 'yw (

vios, wormsa-au urAeugm. -
T IX VT a
Triangulorum zqua- | ,
fium’ anoulorum eala- Y &

tera qua aequales illos angulos in-

cludunt, in proportione, & latera

que fubter zqualesillos angulos fub

tendunt , congruentia ratione funt.
E
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gou; abdNoyor €x1 icoyd-
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J}; w0 Bacw, zdtr@' uxon 3 axbacs
‘7 rqs‘ ﬁam; rpqparm s pmm mhoyv

, 853 m HLS Baa-ms' m em ixorsguinr ¥
r,a,qpa.rm D) m:o: TW TRAKAT tMu@
-pm wiardyorist.

vIiII.

Siin triangulo cum angulo ré&o
dué’tum fuerit perpendiculum , ab
angulore&o ad bafim, ea qua ad
perpendiculum triangula ita defig--
nantur,cum toti triangulo,tum ipfa
interfe fimilia funt,

ACQVISITV M,

Ex demonftratione hac manife-
ftum fit, fi in triangulo cumreto
angulo, du¢tum fit de recto angulo
perpendiculum ad bafim, quodita
deduéi perpendiculi linca media
futura fit proportione, ad fggmenta
bafis: Quodque item ad bafim &
vtrunque fegmentorum lateris ad-
iunca lmca,medxa propomonc fu-
tura fit.

PROBLEMATA V.
' T
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Q .
s Jobeions Llotas, 2 wgesa- @ o
xﬁr pie®- &Psrdr. NS
Ix, : &
Dedatare@alinea, pars o

imperata auferenda cft.
.

Tho Jobésray Lbaar & arpnror, &y
74 Jofleion eCleia Terpenping 5 8-~ N\ol
[ooins TIRHY . 2 e
X
Datalinearettaintegra v
fimiliter eft fecanda, vt aliadatare-
Gafectafuit.

IA
Ado Jobdear &Clwr , 2eivie % IA
abdoyor mgoadogeiv.
X I, c Y
Duabus re&is lineis da-

tis, tertiaqua in propor-
tione fitad has,inuenicn-
daeft.
1B
Tgsay dobdaay 6094@“ ﬂrag-rb wid)e-
7oy #Ge-
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328 ol Baasv, xdbsr @ &x0h 1 axbeioa
F 15 Baoews Tunparay , pion aindiyay
5, xgy 671 7 Bdriws ngy ires imorspuiis F
TURRATOY § AL T@ TRIRATS WAtuEd
pioy aiaroyoris.

O VIIIL ~ ,
- Siin triangulo cum angulo re@o
du&um fuerit perpendiculum , ab
anguloretto ad bafim, ea qua ad

perpendiculum triangula ita defig- -

nantur,cum toti triangulo,tum ipfa
interfe fimiliafunt, '
o ACQVISITVM,

Ex demonftratione hac manife-
ftum fit, {i in triangulo cum reéto
angulo, dutum fit dere&to angulo
perpendiculum ad bafim, quodita
dedu&i perpendiculi linea media
futura fit proportione, ad fggmenta
bafis: Quodque item ad bafim &

vtrunque fegmentorum lateris ad-

iun&alinea,media proportione fu-
. turafit. : ~‘

PROBLEMATA 'V,
' T
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- X1111.

In figuris zqualibus &equabnlm

linearum, & in quibus angulusvnus

vni zqualiseft, retalidtur lateraea, |

qua iuxta aequalcs angulos funt,

Itemg; in quib. figuris 2quabilium ’
linearum habentib. vnum angulum '
vni zqualem , latera ea quaiuxta '

“zquales angulos funt retaliantur, | ;
ez {untaequales.

15 %‘

'rm Yo, ngy piay pid, irlw § szm'm ya-

wm 70 ywmv,anmmv%nv w #Adgm. :

o wcgt o4 oo 'yamtc. K @y pmr pids
ioleo sydvro -yamau i~ &
mmveunv P a')\&gnu R .
au w:g; Ted ioos yavias »
iraisly Cudiva,

' X Ve

In triangulis ®quabilibus , ha- |

bentibus vnum angulum vaizqua-

lem, retalianturlatera ea, qua funt |

iuxta angulos 2quales. Etin quibus
habeatibus vaum angulum vni -

qualem, lateraretaliantur, ea quz
| funt

"
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vy atordopsiy. - ‘ L«
4 = © X 1T ' J\*——'_'V_dﬂ
Tribusreis lineis da e
tis; quarta qua in pro- y o B
portione fit ad has. in- a‘ \
uenienda eft,. A
Ir '
Ado Jo9<la'aw Loy 5 piéclo T N
aidMoyey, mgacdbpcir. \
XI1I1l. ° (',

Duabus retis lineis,
media proportione ad has inueni-
enda eft,

" PROBLEMATA IIITL

IA

Y foay 76, Kg) pelav pic i- —
rlo, sxivror yoviay wa- A
quAcpga’.uy.m, m’rmﬁ- € N
rochww o 'zr)\dgm > i
regc o4 iTas -ywmr.s‘. :(gr) . _-__J“
o waga.»\qua«py.wv ,m- P
W opast irlo ¢ sxovmv ywmw, mrm‘mav-
lwosy o urMueru » &0 WL To mu' Y-
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In fi-
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In figuris zqualibus &-zquabilii
linearum, & in quibus angulusvnus
vni zqualiseft, retalitur latera ea,
quaz iuxta equales angulos funt,
- Itemg; in quib. figuris quabilium
linearum habentib. vaam angulum
- vni 2qualem , latera ea quaiuxta
zquales angulos funt retaliantur,
ez funt 2quales.

‘

1E
Tay brows ng) phay pid, iolo sgdrram yo-
iay vgiydvanivimenilaciy ai mAL pad,s
ok Wi 1o irots yavins. Kok Gy iy puidts
ielo eytvray yaviar airi-
mimirlaciv as wAdpad
o wepi Tod iTes ywnias »
ira sty Sneiya,
’ X Ve
In triangulis ®quabilibus, ha-
bentibus vaum angulum vni2qua-
lem, retalianturlatera ea, quz funt
iuxta angulos 2quales. Etin quibus
habentibus vinum angulum vni -
qualem, lateraretaliantur, ea qua
| {unt
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funtiuxta angulos zquales, illa z-
qualia funt, | |

1¢ '
Ewb -uoragu' Lhbsiou > aidAoyoy @rs o 1-
g 'r cucgm a‘eguzemm ogloydnier ,i-
cor 9,70 U@ T o p
picay w:gnxopem
ogeoywna. Kai e g:“‘
ua'o Ty cmgm, os- ¥ 1L
guxomm ogeoyam- q’:]
ory Trov o, 70 'uaro T €Y A
pécwy wcguxomm
ono-yam» » o ThoSAPSS £0mu, amMyu
foorre. ‘

Xvil. )

- Sire&z linez quatuor in propor-
tione fint, illa figura, quam cum re-
&is angulis extremz includ unt, &-
qualis eft ei, quam mediz fi milicer
cumredtis anguhs includunt, Irem-
que fi re@orum angulorum figura
inclufa abexwremis, 2qualis fuerit
figurz re&orum angulorum d me-
dqs,mclufae ille quatuorretz linez
in proportione, erunt.

) ‘ P Ew
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maiorain ratione funt, quam latera
congruentiaratione.
ACQVISITYV Mo
Ex demonftratione fit manife-
ﬁum,quod tribusre&is lineis in pro
portione collocatis , quomodo fe
‘habuerit prima ad tertiam , ita fe
habiturum triangulum de prima de-
fcriptum, ad triangulum defecun-
da, fimile illud quidem & fimiliter
defcriptum. Quoniam demontftra-
tum fuit, vt fe habeat y Blinea, ad
lineam @ #, fic haberetriangulum

e By, ad triangulum «By,1d cft,
s .

X
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Bsgapepor abagpd- |

o,
YVau. , kY
XVviir, . 3 ! S ;E
" De data linea T d

re@a, datz figure cum lineis reis,
fimilis figura cum re&islineis & fi-
militer fita, defcribenda eft.

THEOREMATA VY I.

10
Ta opoics vplycves mees aMada,&r Simie
gion Mye €53 » 7 dpordyay wAtupin.
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el ln > aos 9 o B, meis Tw B 1, Fr s
a By, veiyavormges 1 a 3, relyarer,
ruréisipdse .
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Similia triangula inter fe, duplo
’ P maiora
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angulorum duplo maiore inratio-
ne {unt, quam eftlatusratione con-
_gruens ad alterum ratione congru-
ens latas, '_
ACQVISITA DVGO, °

Pariter & in fimilibus figuris late-
rum quatuor , demonftraripoterit,
cfle illas in ratione duplo maiore
quam latera ratione congruentia.
Idqueiam eft intriangulis demon-
ftratii, quare generaliter figure re-
¢tarum linearum in ratione erunt
duplo maiore, quamlateraratione
congruentia, Ac ficapiatur lineart
a B, ¢ », tertia qua in proportione
fit Z habebit linea B, ad %, duplo
maioremrationem quame 3, ad ¢x.
Habet autem & figura angulorum
plurium, ad figuram alteram talem,
& figura quatuor laterum ad alte-
ram quatuor laterum figuram , du-
plorationem maiorem , quam latus
congruens cum congruente , hoc
eft, quama 3, ad 4. Idque & in tri-
angulis demonftratum fuit,

S Quare
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Quare generaliter manifeftum -
fit, fi finttres reQx line2 in propor-
tione, quomodo fe habuerit prima
ad tertiam,ita fe habituram figuram
de prima, ad figuram de fecunda fi-

“milem & fimiliter defcriptam,

_ : KA

- Ta'lo asridbluoedp- - ®a -

P 0ol 5 X, @MAA0IS ' :

§5iy Dpidt. s o /1\& /<:\
. XX1. .

Quz funt fimilia vni & eidem fi-
gurz re&arum linearum, hec & in-
ter fe fimilia funt, ‘

, K3
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angulorum duplo maiore inratio-
ne funt, quam eftlatusratione con-
gruens ad alterum ratione congru-

ACQVISITA DPVO.

Pariter & in fimilibus figuris late-
rum quatuor , demonftrari poterit,,
cfle.illas in ratione duplo maiore
quam latera ratione congruentia.
Idqueiam eft intriangulis demon-
ftratii, quare generaliter figurz re-
¢tarum linearum in ratione erunt
duplo maiore, quamlateraratione
congruentia, Acficapiatur lineard
@35 ¢ #, tertia qua in proportione
fit £ habebit linea B, adZ, duplo
maioremrationem quame B3, ad {n.
Habet autem & figura angulorum
plurium, ad figuram alteram talem,
& figura quatuor laterum ad alte-
ram quatuor laterum figuram , du-
plorationem maiorem , quam latus
congruens cum congruente , hoc
eft,quama B, ad{y. Idque & in tri-
angulis demonftratum fuit,

- Quare
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Figure zquabilium linearum cii
angulis 2qualibus, rationem ha-
bentinter{e, cam quz delateribus
componitur. '

© KA’

- Tlavres wagaMahojedups té wepi 7

st magadyhlpgap Ko
pa,lpudis, raTide 2 ¢ € €
aRTANS, , L H—{g
) XXIIITY, ,

In omni figura zqua- {7 o

‘bilium linearum, figure

zquabilium lincarum circum dia-

- metri lineam deferipte, tam toti,

quam ipfeinter fc ﬁmiles funt.
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;ﬂgoru{rm errasda J‘e«iw Mppar@' 'rof-

gde. i &%xazppu ira xgy opma. 5 > ad

qqu-ycv aT wAdpad ireu &MAA0sS dai.
X X171,

Siquatuor re&tz line2 in propor-
tione fuerint , re@arum lincarum
quoque figure fimiles, & dehisfi-

. militer defcripte in proportione
erunt. Cumquede retis lineis fimi-
lesre@arum linearum figure fimili-
ter defcripte in proportione fue-
rint, ipfe etiam re@# linezin pro-
portione erurit.

LEMMA, .

Ad hanc additur demonftratio
talis Adupar@-. SifigurzreGtarum
linearum zquales & fimiles fuerint,
latera etiam ipfarum ratione con-
gruentia, inter fe zqualia erunt.
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Figure zquabilium linearum cit
angulis 2qualibus, rationem ha-
bentinterfe, cam qua delateribus
componitur,
© KA’ .
Tarros wagaMaghogedppus 7a wepi 7
2laptrgor wagadgripgap- 1,
pa, tpndis, roTsidw 2y ¢ € €

aMgAes, HRe—Io

, XXIIIT. ‘
In omni figura zqua- 47
bilium linearum, figure '
@quabilium lincarum circum dia-
- metri lineam defcriptz, tam toti 5
quam ipfz inter fe fimiles funt.
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gaCamouir » dpciwy Syray
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poios iNGT . o N3
; XXVIIL. a € 6
Ad datam lineam re&tam, confe-
renda eft date figure reGtarum li-
pearum zqualis, @quabilium figu-
ra, genere figurarum quabilium
deficiens, quod fimile fit figure da-
tz, Verum reGarum linearum figu-
ram quz datur cuique ®qualis illa

conferenda eft, non-maiorem cffe -

oportet, eo quod defcriptum ad il-
lam dimidiatamlineam confertur,
ita vt deficientia etiam fimilia fint,
tam illud quod ad dimidiatam line-

am defcribitur , quam quo deficere
fimile debet,

‘K@ ,
Oz b dofdray Ly , 74 Jobivrs L.
bpedppen o iror wagamgXipgapeepor
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1

K

P‘ﬂ- .

XXIX. —J
‘Addatamre&tam qEJ
~ lineam figure re@ta —;
rum linearii date,

3

TE.

conferenda eft zquabilium linea-
rum figura zqualis, que excedat
.genere zquabilium linearum fimili

quodam alteri dato.
A
1k debiicay Lbdiar ws-
wigacyirks ,dnsges G pui-
ooy Myov TSy, :
X X x.
Data feu propofita
lineareta, rationeex-

M ea

A
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'

~ trema ac media fecanda eft.

THEOREMATA
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o sl ymplasy wlguxua-m wm-
F it gm e » vis dpolis; 3
Spchus abangaPopivois.

XX XIo

In triquetris angu-
lorumreétorum , quodcung; genus
delatere fubtendente angulum re- r'
&um fuerit defcriptum, id zquale
eft, generibusadlatera reGtum an.
gulum includentia fimilibus & fimi.
htcr defcriptis.

AB
Eow dYe  relyona cuwrsly, xara play yo-
vias, 74 o wAeOgag,nus J‘um wAdDgais,
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omi\éwf as? a'Awgau‘ > a(gq
wugahhqAxs FAYoes ma Aosrou - |
T@Y 'ngcymm wadpad , 17’ ¢ y & ;
dibeics $oovrou. |
XXXTI. '
Cum triangula duo fecundum an. |
gulum vnum compofita fuerint, i ita. :
vtduo duobus laterib. proportione’

refpondeant,, vtg; congruentia ra-
. tione
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Xx1x., |
‘AddatamreGtam g—1—al—ta
lineam figure reéta CEEV 7
rum lineari date, R
conferenda eft 2quabilium linea-
rum figura ®qualis, que excedat
.genere zquabilium linearum fimili
quodam alreri dato.
‘ A
ke debdiaar 6934# »s-
ﬂgaqonlw »énsgor %, p.s-
aov Adyoy rcfmv
X X X.
Data feu propofita |
lineareca, rationeex- 7 2
trema ac media fecanda eft.
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THEOREMATA III
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demg; feétores, quxppe quiad cen.
tra confiftunt,
ACQVISTTVM.

Ex his manifeftum eft, quod, fi.
cutfe habet feGor ad fectorem , its
fe habeat angulus ad an-
gulum.

FINIS SEXTILIBRI EL&-
mentorum Geometricorum
Euclidis,

LIPSTIAE,

IMPRIMEEAT IoMANNGSES
STEINMAN.
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