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PRÆFATIo

H00 tertium ultimumque volumen continet libros XI, X11, XIII Elementorum
Dataque Euclidis, necnon duos libros de quinque Corporibus qui Hypsicli
adscripti sunt.

Euclidis operibus duos Hypsiclis libros ideo adjeci , ut a veteri consuetu-
dine non recederem. N eque tamen negaverim eo commendari priorem quod sit
quoddam’ antiques geometriæ monumenturn; quad ad alterum attinet, longe
aliter sentire me fateor. Etenim demonstrationes hujus libri incompletæ sunt,
et in illis severitas ac elegantia desiderantur; itaque censeo non solum bos
libres eidem non esse adscribendos, verum etiam alterum àltero esse multo
antiquiorem.

Hoc volumen comprehendit permultas lectiones varias majoris minorisve
pretii, quas cuique, attento auimo, perpendere licebit.

Lectio varia propositionis I undecimi libri simpliciter eleganterque ostendit,
si duæ rectæ partem communem habeant, illas inter se congruere. Hæc pro-
positio quæ corollarium esse posset propositionis XIV primi libri, collocata est a
Proclo in axiomatibus eum dermonstratione consimili demonstrationi hujus lec-
tionis variæ quam non admisî.

Propositio XVII duodecimi libri, una ex iis quæ sunt maximi momenti,
incompleta hue usque habebatur ex alinea pagina! 196 usque ad corollarium
paginas 205. In notâ quæ est in infimâ paginâ 200 ostendi banc demonstrationem
esse completam in omnibus suis partibus, figuram autem omnino esse in-
conditam.

Si quis dicat Archimedem pervenisse directius ad sc0pum, qui érat inventio
rationis dxuarum. spbærarum magnitudine inæqualium, fateor equidem.Etenim ex eo
quod Archimedes demonstravit Sphæras æquales esse duabus tertiis partibus cylin-
drorum circumscriptorumr, manifestum est sphæras inter se esse ut cubi suarum
diametrorum.

1&4 çuilà-1 , A.



                                                                     

PRÉFACE.

CE troisième et dernier volume renferme les livres X1, X11 , X111 des Éléments ,
et les Données d’Euclide , ainsi que les deux livres des cinq Corps attribués à
Hypsicle.

Si j’ai joint aux OEuvres d’Euclide les deux livres attribués à Hypsicle, c’était

pour me conformer à l’usage établi. Je ne veux pas dire pour cela que le pre-
mier livre ne soit un monument précieux de la géométrie ancienne. Quant au
second, il en est tout autrement : les démonstrations de ce livre sont incomplètes,
sans rigueur et sans élégance; ce qui me porte à croire que non-seulement ces
deux livres ne sont pas du même auteur, mais enCOre que l’un est beaucoup plus

ancien que l’autre. v j
Ce volume renferme un très-grand nombre de variantes plus ou moins pré-

cieuses. Je laisse au lecteur le soin de les apprécier à loisir.
La variante-4de la pmposition I du onzième livre, démontre d’une manière

simple et élégante que deux droites ne peuvent pas avoir une partie commune
sans se confondre. Cette proposition, qui pourrait être un corollaire de la propo-
sition XIV du premier livre , est placée par Proclus au nombre des axiomes, avec
une démonstration semblable à celle de cette variante que je n’ai pas adoptée.

La proposition XVII du douzième livre, qui est une des plus importantes
d’Euclide, avait été regardée comme incomplète jusqu’à présent, à partir de

l’alinéa de la page 196, jusqu’au corollaire de la page 205. J’ai fait voir dans
tine note placée au bas de la page 200, que cette démonstration était complète
dans toutes ses parties, et que tout l’embarras ne provenait que d’une figure
mal construite.

On pourrait peut-être dire qu’Arcbimède est arrivé plus directement au but,
qui est de démontrer le rapport de deux sphères d’inégale grandeur; cela est
très-vrai. En ellet, Archimède ayant démontré que les sphères sont égales aux
deux tiers des cylindres circonscrits, il suit évidemment de la que les sphères

sont entre elles comme les Cubes de leurs diamèzres. i

111. a
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iv t P R Æ F A’T I O.
Sed mihi liceat adnotare Euclidem non potuisse ad propositum suum pervenire

eâdem viâ pquâ Archimedes, ni usus fuisset quatuor principiis vel postulatis
quæ adsunt in principio libri primi de Sphærâ et cylindro ; atqui Euclides non
admiserat hæc quatuor postulata. Quapropter Euclides, qui demonstravit circules
inter se esse ut quadrata suarum diametrorum, non demonstravit circumferentias
circulorum inter se esse ut suæ diametri, et circulum æqualem esse trianguler
cujus basis aequalis est circ’umferentiae, et altitudo aequalis radio; oportuisset
enim 0b eam rem ut Euclides admisisset, sicut et Archimedes, summam duarum
tangentium ab codem puncto ductarum majorera esse arcu ab iis comprehenso , etc.

Propositio LXXXVI datorum , quæ est LXXXVII editionis meæ, doctissimum
virum Gregory non léviter intricaverat. 111e in suâ dicit præfatione hoc theo-
rema esse pervalde vitiatum , et se non potuisse illud restituere 0pe manuscrip-
torum. Existimo ejus errorem ortum fuisse ex eo quad non noscebat lemme.
illud quod subsequitur propositionem LXXXVI meæ editionis, et qubd hic.
modo non plané simili esponam. »

Sit parallelogr’ammum Ar; per punctum B ducatur recta EZ perpendicularis
ad Br; produ’catur ipsa AA; ponatur BZ œqualis ipsi BA;-compleantur rectan-
gula TE, rZ, et a quovis puncto H ipsius AB ducatur H6 perpendicularis ad Br.
Ergo ut parallelogrammum TA , hoc est rectangulum rE ad rectangulum r2 ita erit BE

i ad Bz. Ut autem BE ad E;,4hoc est BE est ad BA, ita sinus HG anguli ABr ad ra-
dium EH; ut igitur parallelogrammum TA ad rectangulum Il :: sin. ABT g B.
Ex hoc. manifestum est quaecurnquc sint longitudines laterum AB, Br parallé-
logrammi AI, rectangulum zr datum fore maguitudine, quamdiu angulus ABr
idem manebit , et quamdiu parallelogrammum A1" non desinet esse æquale
superficiei datas.



                                                                     

PRÉFACE. s" ’ s
du Mais qu’a me son permis de faire observer qu’Euclide ne pouvait arriver à
son but par la même voie qu’Archimède, sans faire usage des quatre principes ou
demandes qui se trouvent à la tête du premier livre de la Sphère et du cylindre;
or Euclide n’admettait pas ces quatre demandes. Voilà pourquoi Euclide, qui a
démontré que les cercles sont entre eux comme les quarrés de leurs diamètres,
n’a pas démontré que les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs
diamètres, et que le cercle est égal à un triangle ayant pour base une droite égale
à la circonférence , et pour hauteur une droite égale au rayon; car il aurait fallu
pour cela qu’Euclide eût admis ,’ comme Archimède, que 11a somme de deux

tangentes qui partent du. même point , est, plus grande que l’arc qu’elles

embrassent, etc. ’ i ’ I U y i p 4 l ’
La proposition LXXXVI des donnée-s , qui est la LXXXVII de mon édition,

q avait singulièrement embarrassé Grégory. Il dit dans sa préface que ce théorème
’ est grandement vicié, et qu’il n’a pu le rétablir à l’aide des manuscrits. Je

pense que son erreur provenait de ce qu’il nefconnaissait pas un lemme qui
se trouve après la pr0p0sition LXXXVI de mon édition, et que je Vais exposer

d’une manière un peu différente. i

E A

l

H7 a
z * zSoit le parallélogramme ar; par le point B menons la droite E2 perpendicu-

laire a Br, prolongeons AA ; faisons Bz égal à BA ; l’achevons les rectangles r13 , rz ,

et d’un pointhuelconque de A11 menons HG perpendiculaire à Br. Le parallé-
logramme rA, c’estoà-dire le’rectaugle r15 sera au rectangle r2 comme BE est
à BZ. Mais BE est à 132, c’est-à-dire se est’àisacomme le sinus He de l’angle ABr

est au rayon BH ; le parallélogramme rA est donC’au rectangle r2 :: sin. ABr : B.
D’où il suit que, quelles que soient les longueurs des côtés AB, Br du parallé-
logramme AT, le rectangle 21’ sera donné de grandeur, tant que l’angle ABF restera
le même, et que le parallélogramme Ar ne cessera pas d’être égal à une surface
donnée.

111. ’ . i . l)
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au i PRÆFATIO.
Hæc est solutio algébrica theorematis LXXXVlI, quod quidemjin nullâ

suarum partium vitlatum erat.
Duee reclus ac, y contineant superficiem datam en, in angulo d’ato B, et gît

ut quadratum æ° prester superficiem datam a2 ad y’ ila recta data m ad rectam
datam n; dico rectas x, y datas fore.

Inveniemus superficiem æqualem rectangulo sub rectis Je, y contento, ope
R X ca
sin. B ’

R X c! .
sin. B ’

hujus proportionis, sin. B : R I: cn .

Ponatur quadratum 62 æquale rectangulo
Fiet æy z 5’.

Sedæ’---a’:y:: min;
Ergo na:2 --- na” .1: myz.
His duabus æquationibus resiolutis , invenietur,

x z V a2 4- 4 172174 -j- na4

2 4 Ili na? i 4 1711164 -j»- 112quw-V-er Mm»
Talis est algébræ agendi modus; hic autem Euclidis. Utar siguis abrévia-

toribus nostris, u’t pro certo habeatur eorum militas in comprehendendis ardais
qnæstionibus antiques gecmetriæ.

fB A 1’
Ponatur rectangulum Br X BA æquale Stiperficiei datas a2. Qnoniam BI’ :5:- Br

x sa -1-Br X AF; ergo Br’ -- a3: Br’ 4-- BrIX En z ET X Al"-

SedBrz-a’ 2 A132 t: m 2 n;
Ergo (A) Br X AI î A13 ’ z: m : n.



                                                                     

Voici à présent la solution algébrique du théorème LXXXVII, qui certes
n’était vicié dans aucune de ses parties. h ,

Que deux droites æ, y comprèuent une surface donnée c’, dans tin-angle-
donné B, et que x’ moins une surfaceçdonnée a’ soit à 72 comme une droite

donnée m est à une droite donnée La; je dis que les droites au, y seront

données. s ’Pour avoir la surface égale au rectangle sous les droites æ, y, je fais

. ’ R X c’ Îcette proportion, sin. B : R 1: c* : 51-,sz .
R X c’

3 a... a
On aura Jay :: b3.
Maisæ’--a’ :3” g; m t n;

Donc na:A i-- ne? :: mg".
Résolvant ces deux équations, on trouvera

aa 4 mb4 4-- na4
a: - V 2 4- V .4 n

na2 4* v [t m1164 --j- n’a4 v

- 2m 4 m5
ll

.Y

Tel est le procédé de l’algèbre; voici icelui dÎEuclide. J’employerai nos
Signes abréviatifs, pour faire sentir combien ils sont propres à faciliter l’intel-

ligence des questions difficiles de la géométrie ancienne. .,

. - IA

B A ÎSupposons que le rectangle Br X sa soit égal à la Surface donnée a’. Puisque
BI’:BF X sa -l-BI’ X Ar, on aura me --n* : Bra --Br X sa: Br X ar.

. .
a.Mais Br’-- a2 - AB’ r: m . n;

Donc (A) Br x A1*:AB’ z: m t n. ,1



                                                                     

une, .t

a;

viij i PRÆFATIO.
Sed rectangulum AB X Br datum est (lemme), nec non rectangulum BF- X en;

ratio igitur ipsius AB x Br ad ipsum Br X RA data est. Sil: autem ratio ipsius
AB X Br ad Br X BA eadem quæ ratio ipsius m ad o; " i A

ErgOABXBrzsrXBA ::m:o.
Sed AB X Br: BrsX BA’ :2 AB : sa;

.Ergo AB : BA z: m 3 0;;
Ergo A132 t Ban ;; m’ t o2 : m 2p.

Sed Br x nr : AB” :: m : n (A);
ErgoBrXAr:BA2:Im’:nXpIIqu;
Ergo 4 Br X ar î 131331314 m: g;
13,30 4 Br x M mua : me z: 4 m -l- q tu] :: me : 3’.
Sed 4 SI X M 4- BA’ z (Br -l- ET)’ (lib. Il, prop. V111);
Ergo (Br 4- AI)2 î 13A” :: m’ z s’;

Ergo Br au: BA ::7m : s; 4
Ergo Br -l- nr .1- BA,.C’,eSt-à-dire 2 Br : sa î: m -l- s z s;

772 SErgo (B) Br 2 13A :: ---;Ï--

Sed Br z BA :1 Br X BA : Bar;
ptsîtm’lt’.

Ergo (C) Br X BA t BA’ z: mg : t2.
Sed ipsum Br X .Baiïdatum est; ip’sum- igitur Ban datum est; recta igitur en

est data; quare et-Jïiïp’sa Brdata est. Sed ipsum AB x Br est datum, nec non
angulus B ; quare et ipsa AB est data ;- rectae igitur AB, Br datas sunt.

Ex hoc manifestum’ est nBË’thabimros’esse valores rectarum incognitarum AB,

Br. ope duarum proportiouurb B et C. Etenim si , in pr0p0rti0ne C, substituamus

. z à Ï . at .superfimem datam. a’ pro rectangulo Br X BA, habebirnus BA :: -n-z-, et St
(7 772

’ A ,° ” ’ f’ i.tBI":::------substituamus hune valorem lpSlüLBA7m1pmp01.iLQn;B; habeb mt s t

Ex libris Hypsiclis, poomplures mendas crassissimas et solo ictu oculorum
évidelltissitnas iej’eci, "quai rameux-in tribus Cod’i’cibusa 190 ,2542 , 2545’3 ctin

editionibtis BaSili’æ OXo’niæque reperiun’tur.-( Vide Lectiones varias.) ..

Ï Hi tres codices , codice 2’542 excepto, derectuosi 51ml; et laçuuis scatentçs, .



                                                                     

PRÉFACE. 1xMais le rectangle AB x Br est donné (lemme), ainsi que le rectangle Br X Ba;
la raison de AB X Br à Br X 13A est donc donnée. Que la raison de AB X Br

là. Br X BA soit la même que celle de m a o,

On aura AB x Br : Br X Ba :: m : o.
Mais AB X Br : Br X 3A1: ABIBA,’

Donc AB : BA t: m : 0;
DonciAB’ : BA’ :: m’ : oz : m î p.

,Mais Br X AF : AB’ :2 m : n (A);

DoncsrXarzBAaizm*:nXp::m:q;
Douc4Bl’XArgBA’2t4m:q; p
DODC4BÎXAr-j-BAO:BA’ :: 4m-I-q2q :: m’tsà

Mais 4 Br X At -l- 13A2 z (Br -l- nr)* (liv. Il, prop. V111);
Donc (Br -l- Ar)’ : BA’ :: m’ : 3’;

DOncBr-l-AriBA z: mis;
Donc Br -l« Ar 4- BA, c’est-à-dire 2 Br : BA :: m -l- s : s;

Donc (B) Br : 8A z: m

Mais Br : sa t: Br x 13A :1319;
Donc (C) Br X sa : Bas g; m’ : t’.

.9

2 : J l 0 Îîza a la.

Mais Br X BA est donné; Bal est donc donné aussi; la droite 13A est donc
donnée; la droite Br est donc donnée aussi. Matis AB X Br est donné, ainsi que
l’angle B; la droite AB est donc donnée aussi; les droites AB, Br sont donc
données.

Il est évident, d’après cela, que 1’011 aura les valeurs des inconnues AB, Br

par le moyen des deux proportions B et C. En effet, Substituant, dans la pro-.-

o , (7lportion C, la surface donnee a’ au rectangle Br X 8A, 0naura BA :: 777, et

’ . 61772substituant cette valeur de 13A dans la pr0portton B, ou aura Br :1 t .

Dans les livres d’Hypsicle, j’ai fait disparaître une foule de fautes grossières

qui sautaient aux yeux , et qui cependant se tr0uvaient dans les trois manuscrits
190, 2542, 2545 *, et dans les éditions de Bâle et d’Oxfiord. (Voyez les Variantes.)

* Ces trois manuscrits , si l’on en excepte 2’342, sont défectueux et remplis de lacunes.
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PBÆFATIO.
Propositio Il libri II corruptissima erat in tribusrcodicibus, in editîonibus

Basiliæ , Oxoniæque, necnon in versionibus Zamberti et Commandini. Ex integro

liane demonstrationem restitui. v
Lectio paginæ 516 mea est. Codices et editio Basiliæ versionesque Zamberti

et Commandini omnino erant inintelhgibiles, et emendatio Gregory non fausta
mihi Videbatur.

Lectio varia primæ lineæ paginæ 55 1 imbrimis notanda est. Hæc erat vif; A8 pro
75;; hâc mendâ manente, quod Hypsicles dicit illud,est impossibile; et hæc menda
adest tamen in tribus codicibus, in editionibus Basiliæ, Oxoniæque, necnon
in versionibus Zamberti atque Commandini.

Cum Euclides meus terminatus sic, sine ullâ morâ prelo sum subjecturus
Apollonii opera conjunctim cum Pappi Lemmatibus Eutochiique Commentariis ,
nec  non cum .Sereni duobus libris de Cylindro et Cono. (Vide præfationem

secundi voluminis). ’Hoc tertium ultimumque Euclidis volumen editum fuisse: mense octobri
novissime præterito, ni moram attulisset miserandum filiæ meæ primo genilæ
fatum, quæ postquam fixerait par viginli et octo annos, dulce vitæ meæ
solamen , in complexu mec immaturé vitâ decessit decimâ nonâ die septembris.

Heu! non potuit, pene dixi, Inoluit superesse nalæ suæ in ipso matris gremio
præreptæ, duodecimâ ejusdem mensis die, exaeto nondumltertio ætatis anno.

Omnibus ærumnis confectus, nec putans me pesse tam diris repentinisque
ciadibus esse superstitem , obsecraveram clarissimum virum Delambre, perpetuum
Academiæ scientiarum secretarium, ut si quis ingrueret casus, impressioni
operis mei absolvendæ attendere venet. Itaque D. Delambre adjuvante, ne
mors quidem ipsa mea ullam integræ Euclidis operum promulgationi moram
attulisset; et ea jam pridem fuissent edita , ni extitissent calumniæ, vexationes
semper reiiascentes, quibus sexdecim ab hinc annis et amplius sum objectus.

a



                                                                     

PRÉFACE. t a u
La proposition Il du livre 11 était entièrement altérée dans les trois manus-

crits, dans les éditions de Bâle, d’Oxford et dans les traductions de Zamberti
et de Commandin. J’ai rétabli cette démonstration dans tout son entier,

La leçon de la page 516 est de moi. Les manuscrits, l’édition de Bâle, et
les traductions de Zamberti et de Commandin, ne présentaient aucun sens
raisonnable, et la correction de Grégory ne me paraissait pas heureuse.
V La variante de la première ligne de la page 551 eSt très-remarquable. Il y
avait 71?; AB pour 755;; ce qui faisait dire à Hypsicle une chose impossible, et
cette faute se trOuve dans tous les trois manuscrits , dans les éditions de Bâle,
d’Oxford, et dans les traductions de Zamberti et de Commandin.

Mon Euclide étant terminé, je Vais faire mettre incessamment sous presse les
OEuvres d’Apollonius, qui seront accompagnées des Lemmes de Pappus , des
Commentaires d’Eutocbius, et des deux livres du Cylindre Et du Cône de
Sérénus. (Voyez la Préface du second volume.)

Ce troisième et dernier volume des OEuvres d’Euclide aurait paru au mois
d’octobre dernier, sans la fin déplorable de ma fille aînée, qui, après avoir
fait le charme de ma vie pendant vingt-huit ans, eXpira dans mes bras le vendredi

h 19 septembre, n’ayant pu, ou plutôt n’ayant pas vooiu survivre à sa fille unique,
qui était morte presque subitement Sur le sein de sa mère le vendredi de la
Semaine précédente, dans la troisième année de son âge.

L’âme brisée par la douleur, et ne comptant pas pouvoir Survivre à des pertes
aussi cruelles, arrivées coup sur coup, j’avais prié M. Delambre, secrétaire
perpétuel de l’Académie des sciences, de vouloir bien, en cas d’événement,

Surveiller l’impression de la fin de mon ouvrage. Ainsi, grâces à ce savant
illustre, ma mort même n’aurait apporté aucun retard à l’entière publication
des OEuvres d’Euclide , dont le public jouirait depuis long-temps , sans les calom-
nies, et sans les persécutions sans cesse renaissantes, auxquelles j’ai été en butte
depuis seize années révolues.
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IN præfatione volumnis primi dixe-

mm Oxoniæ editionem nihil aliud esse

quam meram fere transcriptionem edi-
tionis Basiliæ. Hæc quidem addere po-

tuissem, scilicet mendas crassissimas
quibus scatet Basiliæ editio adosse ple-

rasque editione 0xoniæ, et in hâc
editione mendas hujusmodi permultas

reperiri quibus caret in Basiliæ editio.
’Quod omni procul dubio ostendctur ope

tabulæ subsequentis.

Vocabulum idem qnod videre est in

columnâ editionis Basiliæ , significat

banc editionem concordare cum Oxoniæ

editione; ubi hoc vocabulum abest, ibî

abest et menda. -
Littera b indicat lineas ab infimâ pa-

ginât esse computandas,

J’AVAIS dit, dans la préface du pre-

mier volume, que l’édition d’Oxford

n’était guères que la copie de celle de

Bâle. J’aurais pu ajouter que la plûpart

des fautes les plus grossières de l’édi-

tion de Bâle, se retrouvent dans celle

d’OXford, et que celle-ci en renferme

un très-grand nombre dont l’autre est

exempte. Le tableau suivant prouvera
d’une manière incontestable, ce que je

viens d’avancer.

Le mot idem de la colonne de l’édi-

tien de Bâle, veut (lire que cette édi-

tion est conforme à celle d’Oxford;

l’absence de ce mot veut dire que la
faute n’existe pas dans l’édition de Bâle.

La lettre 6 indique qu’il faut compter

les lignes à partir du bas de la page.
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DEFINITIONES.

1. SoanM est, quad longitudinem et lati-
tudinem et altitudinem habet.

2. Solidi autem terminus, superficies.
5. Recta ad planum perpendicularis est, quando

ad omnes rectas contingentes ipsam, et existentes

in subjecto plana , rectos facit angulos.

4. Planum ad planum rectum est, quando
rectæ, quæ communi sectioni planorum ad rec-
tos et in une planorum ducuntur, reliquo plana
ad rectos surit.

LE ONZIÈME LIVRE

DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONs
x. UN solide est ce qui a longueur, largeur et profondeur.
2. Un solide est terminé par une surface.
5. Une droite est perpendiculaire à un plan , lorsqu’elle fait des angles droits

avec toutes les droites qui la rencontrent, et qui sont dans ce plan.
4. Un plan est perpendiculaire à un plan, lorsque les perpendiculaires menées

dans un des plans à leur commune section , sont perpendiculaires à l’autre plan.

llI. I
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2 LE ONZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
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5. Rectæ ad planum inclinatio est, quando
a sublimi termine rectæ ad planum perpendi-
cularis ducitur, et a facto puncto ad terminum
rectae in plano recta jungitur, contentas acu-
tus angulus junctâ rectâ et insistente.

6. Plani ad planum inclinatio est contentus
acutus angulus rectis, quæ ducuntur ad rectos
communi sectioni ad idem punctum in utroque
planorum.

7. Planum ad planum similiter inclinari di-
citur, atque alterum ad alterum , quando dicti
inclinationum anguli æquales inter se sunt.

8. Parallela plana sunt quæ inter se non
conveniunt.

9. Similes solidæ figura: sunt quæ continentur

similibus planis, æqualibus multitudine.

10. Æquales vero et similes solidæ figura:
sunt quae continentur similibus plains, æqua-
libus multitudine et magnitudine.

ll

5. L’inclinaison d’une droite sur un plan est l’angle aigu compris par cette

droite et par la droite qui joint le point du plan que la première droite rencontre,
et le point de ce plan que rencontre la perpendiculaire menée à ce plan de l’ex-
trémité supérieurede la première droite. I

6. L’inclinaison d’un plan sur un autre plan est l’angle aigu compris par les
perpendiculaires menées d’un même point de la commune section dans l’un
et l’autre plan.

7. On dit que des plans sont semblablement. inclinés sur d’autres plans quand
les angles des inclinaisons dont nous venons de parler sont égaux.

’ 8. Les plans parallèles sont ceux qui ne se rencontrent point.

9. Les figures solides semblables sont celles qui sont comprises par des plans

semblables , égaux en nombre. 2’
Io. Les figures solides égales sont celles qui sont comprises par des plans sem-

blables, égaux en nombre et en grandeur.
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n. Solidus angulus estplurium quam dua-
rum linearum, quæ sese contingant et non in
eâdem superficie sint , ad omnes lineas inclinatio.

ALITER. Solidus angulus est qui pluribus quam
duobus angulis planis comprehenditur, non exis-

tentibus in eodem piano , ad unum punctum
constitutis.

12. Pyramis est figura solida planis compre-
hensa, ab uno plana ad unum punctum cons-
tituta.

15. Prisma est figura solicla planis compre-
hensa, quorum duo adifersa et æqualia et si-
milia sunt et parallela , reliquat autem parallelo-

gramma. ç14. Sphæra est figura comprehensa , quando

circuli manente diamctro, conversum semicir-
culum , in eumdem locum rursus restituitur a
quo cœperat moveri.

15. Axis autem sphæræ est manens illa recta
circa quam semicirculus convertitur.

16. Centrum vero sphæræ est idem quod
et semicirculi.

’1 1. Un angîe solide eSt l’inclinaison mutuelle de plus de deux lignes qui se ren-

contrent, et qui ne sont pas dans une même surface. AUTREMENT. Un angle
solide est celui qui est Compris par plus de deux angles plans qui ne sont pas
dans une même surface, et qui sont construits en un seul point.

12. Une pyramide est une figure solide comprise par des plans construits en
un seul point au-dessus d’un plan.

15. Un prisme est une figure solide comprise par des plans dont deux de ces
plans sont égaux , semblables et parallèles, et dont les autres plans sont des pa-
rallélogrammes.

14. Une sphère est la figure comprise sous la surface décrite par un demi--
cercle, lorsque son diamètre restant immobile, le demi-cercle tourne jus-
qu’à ce qu’il soit revenu au même endroit d’où il avait commencé à se mouvoir.

15. L’axe de la sphère est la droite immobile autour de laquelle tourne le
demi-cercle.

16. Le centre de la Sphère est le même que celui du demi-cercle.

et.
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17. Diameterautem sphæræ est recta quædam

par centrum ducta , et terminata ex utrâque
parte a superficie sphæræ.

18. Conus est comprehensa figura, quando
rectanguli trianguli manente uno latere eorum
quæ circa rectum angulum, conversum trian-

gulum, in eumdem locum rursus resti-
tuitur a quo cœperat moveri. Et si quidem
manens recta æqualis sit reliquæ rectæ qua:
circa rectum angulum convertitur, orthogonius
erit conus 3 si vero minor, amblygonius 5 si au-

tem major, oxygonius.
19. Axis autem coni est manens recta circa

quam triangulum convertitur.
20. Basis vero , circulas a conversâ rectâ

descriptus.
2 1 . Cylindrus est figura comprehensa, quando

rectanguli parallelogrammi manente uno latere
eorum quæ circa rectum angulum, parallelo-
grammum conversum, in eumdem locum rur--,
sus restituitur a quo cœperat moveri.

’17. Le diamètre de la Sphère est une droite menée par le centre et terminée

ç i de part et d’autre à la surface de la sphère.
il i i 18. Un cône est une figure comprise sous les surfaCes décrites par deux côtés

d’un triangle rectangle , lorsque l’un des côtés de l’angle droit restant immobile ,

le triangle tourne jusqu’à ce qu’il soit revenu au même endroit d’où il avait com-
mencé a se mouvoir. Si la droite qui reste immobile est égale à l’autre côté qui

tourne autour de l’angle droit, le cône s’appèle rectangle; si elle estplus petite,
le cône’s’appèle obtusangle; et si elle est plus grande , le cône s’appèle acutangle.

19. L’axe du cône est la droite immobile autour de laquelle tourne le triangle.
20. La base du cône est le cercle décrit parla droite qui tourne.
21. Un cylindre est un solide compris sous les surfaces décrites par trois côtés

d’un parallélogramme rectangle, lorsque le quatrième côté restant immobile, ce
parallélogramme tourne jusqu’à ce qu’il soit revenu au même endroitd’où il avait

commencé à se mouvoir.

aux’ A . a, A
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22. Axis autem cylindri est manens recta
circa quam parallelogrammum convertitnr.

25. Bases vero, circuli a duobus ex adverso
circumactis lateribus descripti.

24. Similes coni et cylindri sunt, quorum et
axes et diametri basium proportionales surit.

a

25. Cubus est figura solida sex quadratis
æqualibus compreliensa.

2.6 . Tetraëdrum est figura solida quatuor trian-

gulis æqualibus et æquilateris comprehensa.

27. Octaëdrum est figura solida octo trian-
gulis æqualibus et æquilateris comprehensa.

2.8. Dodecaëdrum est figura solida duodecim

pentagonis æqualibus et æquilateris et arqui-
angulis comprehensa.

29. Icosaëdrum est figura solida viginti trian-
gulis æqualibus et æquilateris comprehensa.

22. L’axe ducylindre est la droite immobile autour de laquelle tourne le
parallélogramme.

25. Les bases du cylindre sont les cercles décrits par les deux côtés opposés
du parallélogramme qui se meuvent.

24. Les cônes et les cylindres semblables sont ceux dont les axes et dont les
diamètres des bases sont proportionnels.

25. Un cube est un solide compris sous six quarrés égaux.
26. Un tétraèdre est une figure solide comprise sous quatre triangles égaux et

équilatéraux.

27. Un octaèdre est une figure solide comprise sous huit triangles égaux et
équilatéraux.

28. Un dodécaèdre estune figure solide comprise sous douze pentagones égaux,
équilatéraux et équiangles.

29. Un icosaèdre est une figure solide comprise sous vingt triangles égaux et
équilatéraux.

5 a.
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11130124212 œ’.

9 N IEuûu’aç Wolfgang papa; yéti w «in 307w ëv

a: C I ’ I I I 2Un,» UW’OKEIIMEWP enlwedp, papa; de Tl 27 [4272m-

pavépzp’.

l V t a: NE2 yatp (Purin-av, 2592:2; 7pocptptnç 7:1; ABF

I I a Npapa; par 71 753 AB alan.) Ëv 7p.Ô7rouet,uévq) im-
wéâp, papa; Je 7: 73 Br i1! HeTepr’re’pçoz.

a PROPOSITIO I.
Rectæ lineæ pars quædam non est in sub-

jecto plano , pars autem quædam in sublimiori.
.

Si enim possibile , recta: lineæ ABI’ pars qua:-

dam AB sit in subjecto piano , pars vero quæ-
dam Br in sublimiori.

Barrot: «M au; rri? AB auvexilç 25627:; in? eû-

Üeiotç Ëv 7:15 Ôwazelpte’vq) ËwzwéJ’cp. Pio-Ta) a; BA’

A. N a. ’ l:960 du 50621069113 21362le un! ART, ABA KDIVOV

x. l a c t! 3 I 2 m tvpnyœ iG’TIV n AB, o7r2p endurant-ava 2119212 7otp

la l N À2592i; ad wMCoiÀAu mon; WÂEIIOVGL enflera. n

l I
3:29, il” si à? Mn, ËÇGZPMOIO’OUG-It’ oiÂÀnÀouç aï

25927214.

5, b l e ,9NEôôet’otç 2px, zou ne eçnç.

Erit igitur quædam ipsi A3 continuata recta in

directum in subjecto piano. Sit ipsa 3A; dua-
bus igitur datis rectis ABP, ARA commune seg-

mentum est ipsa A13, quod impossibile; recta
enim cum rectâ non convenit in pluribus punctis

quam in uno; si autem non, congruent inter se
rectœ.

Rectæ igitur, etc.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Une partie d’une ligne droite ne peut être dans un plan et une autre Panic
au-dessus de ce plan.

Car, si cela est possible, qu’une partie AB de la ligne droite ABr sort dans

un plan et l’autre partie Br au-dessus de ce plan. .
Il y aura, dans le plan inférieur, un prOIOngement de AB; soit RA ce prolonr .

gement; les deux droites ABr, ABA auront une partie commune AS, ce qui
est impossible, car deux droites ne peuvent se rencontrer qu’en un seul point,
sinon elles se confondraient. Donc, etc.

yb-T ’w” 37 . -" ’ Z
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I l «IlHPOTAZIZ 8’. PROPOSITIO Il.
Boit: No eôôeîou réarma-w oiMriÀoaç, il: ëvi Si duæ rectæ se mutuo secent, in une Sunt

ria-w ê7n7re’ùp, and mît: Tpiywvoy s’y Êyi’ ion-w piano, et omne triangulum in uno est piano. 5

3 j I ji72’l7îëd’q). 3Au’o flip 21362721 ai AB , TA repavée-www oiÂ- Duæ enim rectæ AB, FA se mutuo sccent in ’
Mina; murai 78 E anpeï’or’ ne)!» 37: cri AB, TA puncto E5 dico ipsas AB, FA in uno esse piano,

c 7 N a f 1. . a
t’y tri en!!! Êmm’d’ç), au) Won! 73013er0? 2V en, et omne tuangulumin une esse piano.

, ’ Itau-w ramadan . 3?» - V.

EÏAfichœ 792p 27;) 75;; Br, EB razziant on- Sumantur enim in ipsis ET, EB quælibct
M272, Toi Z, H, mai Emfsu’xôwmv ai TE, ZH, Puncta Z, H, et ]ungantur lPSæ PB , ZH , et du-

uozl Æzn’xûwootv ai 26) , HK’ m’y... wpôTov 371 63ml" i13593 Z9; HIC; dico Primum EFB trian-
To’ ErB Tpiywvav Év Êw’ Èa-"rw Ë7rî7réci’a). Bi 705p gulum in une esse piano. Si enim est En; trian- u q:

à," 703 En; Tppyagyw MP0; .770, 73 219, guli vel pars ZPO, vel HBK in subjecto piano,
ai 70’ HBK i1! tu]; duonc-gue’rp émwe’îp’, çà Ali

mmèy au Janv, gçm, m.) Mg; 75,, Br, la]; tarum pars quædam in subjecto piano, altera
reliqua autem in alio , erit et unius Et", EB rec-

) N l I a a, e i 321.162in papas par w il! 75.) uwozemevop om-

PROPOSITION Il.
Si deux droites se coupent, elles sont dans un seul plan ; tout triangle est aussi ,

placé dans un seul plan. HQue les deux droites AB , TA se coupent mutuellement au point E; je dis que les
droites ne , TA sont dans un seul plan; et que tout triangle est aussi dans un seul

plan. iCar prenons dans les droites ET, E8 deux points quelconques Z, H;joignons TE, 2H,
et menons les droites 79 , un; je dis d’abord que le triangle ErB est dans un seul
plan; car si la partie ne) ouin partie HBK du triangle ErB est dans un pian, et l’autre
partie dans un autre pian, une partie de l’une des droites El" , EB sera dans un plan

. .LA* au n gr V . g l A 2x. fi g .7 in l
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l l l ’ si l N lvrale , To de av (MM). Bi «Pa nu PIB ’TPIQMVOU

2 2 N C I 3 [Æav Top uwonalpavop a7n7ia (p,l ’3’70 ZTBH pa’poç p

si alet «l’a Micron! Ëv CLÂÂÇÛ, 20’le mi ciptpora’poov

au a N I a N7609 ET, EB auôalaw papa; par ’71 au ne 57m-

l a r t t i 2l Pl szapperai erWiælp, 70 de av «Mg», owap charriai;

1" 9.
ËÊaixûn’ 73 o’t’pat ErB TPII’waCV Ëv Ëw’ éon-w

êWiWéd’tp. Ev a; in: Tri BYE Tpirywvov, il!

702579) nazi axa-ra’px 751! ET, EBO Êv d’à Ëxotrapoa

743V ET, EB , ËV trou’rrcp nul otÏ AB , TA’ otî AB ,

TA ipso atiÛaTou Ëv Ëvi aima Ê7n’7ra’â’a), me) naît!

al Asz’ywrov in! Êw’ Écrit! ’27rma’é’a). Owap du 6215m.

K B

Vero in alio. Si autem EFB trianguli pars ZPBH

sit in subjecto piano , reliqua vero in alio,
erit et ambarum rectarum EF, EB pars quas-
dam in subjecto piano , une. vero in alio,
quod absurdum damonstratum est 5 triangulum

A

i7Z
îgitur En; in uno est piano. In que autem est

triangulum EFB , in hoc et ntraque ipsarum
Br, E3; in que autem utraque ipsarum EF, E3,
in hoc et ipsæ A3, FA; ipsæ igitur A3, FA recta:

in uno sunt piano , et omne trianguium in uno
est piano. Quod Oportebat ostendere.

et l’antre partie dans un autre plan. Mais si une partie 2mn du triangle ErB est
dans un plan et l’autre partie dans un autre plan, une certaine partie des deux
droites Er, EB sera dans un pian et l’autre partie dans un autre plan ; ce qui
a été démontré absurde ; le triangle EÎB est donc dans un seul plan. Mais l’une et

l’autre des droites Br, ne sont dansle même pian que le triangle ETB , et les droites
AB , TA sont dans le même plan que les droites Br, EB (prOp. I. 1 1 ; les droites
AB, TA sont donc dans un seul plan, et tout triangle est donc aussi placé dans un
seul plan. Ce qu’il fallait démontrer.
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HPOTAZIE 7’. PROPOSITIO III.
Bah, au êwhnù Tg’wn Jung; , ,7 un"; Si duo plana se mutuo secent, communis ip- i

«515v m’ai eÔOeÏaË Ëo-TI. 50mm sectio recta est.
Au’o wifi Énifleîcz "roi AB, Br Tepve’vwl ah- Duo enim Plana A3: 3.1" se mutuo secent ,i ç

Anna, «un; JE m3751! vomi ê’o’vw à AB gpdpyn’. communis autem ipsorum sectio sit A3 linea;

Aigu: 5’745 A8 gapetwui 2562226 imita dlCO A3 liman). rectam esse.
ï.

N p x.

E z vP àv A A îE; 7&9 ,uà, Émëeüxôw 157:5 706 A à??? 78 B, Si enim non , jungatur a puncto A ad B , p,
Ëv ,uêy tu; AB Éwtwéîq) 259270; à AEB , ËV «P; in PlanO quidem A3 recta AEB , in piano autem

w; Br Êmwêûp eôôe’Îct ri AZB’ Ëa-Tou à) duo Br recta AZB; eruntigitur duarum rectarum

25921651! 75V AEB , AZB 70?. marrai WÉPat’Tœ, au) AEB, AZBiidem tcrmini, proptereaque confine-

frapIéËoua-z ÆnAuÆâ xwpc’ov, Ëwep ÆTowov’ 06;: défet bunt spatium, quad absurdum; non igitur AEB ,

ai AEB, AZB 25927:2; sic-w. Dyck); 923° JeIËoyev, AZB rectæ sunt. Similiter utique demonstra.

371 un? oint" fig, abri: 703 A 2’77) 76 B Ëm- bimus , neque aliam quamdam, a puncto A
Çguwuluévn , eôôeïa t’a-m: , 7.0.1811 747; A3 mon; ad B ductam, rectam esse, præter ipsam AB com-

701.45; en AB, Br êm7réâwy. munem sectionem ipsorum A3 , Br planorum.

158w citiez, nazi Toi Ëfîç.
PROPOSITION III. v fSi deux plans se coupent mutuellement, leur commune section est une ligne x

droite.
Que les deux plans AB, Br se coupent mutuellement, et que leur commune

section soit la ligne AB; je dis que la ligne AB est une ligne droite.
Car si cela n’est point, dans le plan AB menons du point A au point B la droite A Q

AEB, et dans le plan Br menons la droite AZB; les extrémités des deux droites
A58, AZB seront les mêmes, et ces droites renfermeront un espace, ce qui est
absurde ( défi]. 6) ; les lignes une, AZB ne sont donc pas des lignes droites. Nous
démontrerons semblablement que toute autre ligne menée du point A au point B
n’est point une ligne droite, excepté la commune section AB des plans A8 , Br. Si

donc, etc. -III. . 2

01

, , kv A L t «A x e s, - fr..- 7-4.. 4 i L .V ’
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HPOTAEIE AV.

N I a z I a lBoit! 25921:2. duo 2095m1; Tellu’OUO’dIÇ œÂÂHÂdç

t x N N a. 3 A;wPàç âpôaç in": Tu; zoning "roua; emmaûy,

u A. 3 9 N I l ’ t à,mu 7go (il: GLUTàW emmêla) wpoç opêctç errai.

3 N I Q I 3 l N121179214 yacp w; n EZ duo western; Tell; AB,

l n A,TA TEMVOUIU’CUÇ abominez; mon; tu E ŒMMiIOV Âme

N l l fl c b
vau E me; Épeœç ËQea’Tosz’ mon) on n EZ au:

N t «a 3 l t a I a7go du 7m A13 , TA 27:17:23?) 7rpcç opdaç 257w.

1 t E ’lAWQIÂÜÇQŒFOCV 751p ou AH, EB, TE, EA mon

r t N 9 alciÀÀiiÀouç, un) Jumeau "n; du; nu E, a); aru-

n I tzest, HEG), aux: Èreëeupcewrow ai AA, TE,

x a] ’ Il I N ’ l eau: 27: (un TUXOVTOÇ nu Z erreëeuxôwo-ow au
x ’ a2A, 2H, 2A, zr, le, ZB. Kan me; Mo ai

(U I x bAE, EA dual nu; TE , EB leur n’a-z , zou

I SI ! f 3l C lpan-mg me; wapnxcuav, [3:10]; capot n AA Bora-21

N ’ ’ x I I N7a l’B [on en), mu To AEA prwvor 76;) TEE

a 3 ’ Il x cT’oljaùlt’lpl t’a-av 407m. mon un: 7min n 25ml

N e t 3’ ’ I t xAAE yawls; 7p une EBT son 20-7172. lia-71 de mu

N d b l ’ bil rivai AEH alcoyle: 7p une REG ian’ duo (in

PROPOSITIO 1V.

Si recta duabus rectis se mutuo secantibus
ad rectos in communi sectione insistat, et per
ipsas plano ad rectos erit.

Recta enim quædam Ez duabus rectis AB ,
FA se mutuo secantibus in E puncto ab ipso E

ad rectos insistat; dico EZ et per A3, FA
piano ad rectos esse.

Sumantur enim ipsæ AE, EB , FE, EA æqualcs

inter se , et ducatur per E utcunque recta HEQ,
etjungantur ipsæ AA, PB , et adhuc a quolibet
puncto Z ducantur ipsæ 2A ,. ZH , 2A, Zt’,

29, ZB. Et quoniam duæ AE, EA duabus
PE , EB æquales sunt, et angulos æquales
continent , basis igitur AA basi F3 æqualis est,

et triangulum AEA triangulo PEB æquale erit;
quarc et angulus AAE angulo EBF æqualis est.

Est autem et AEH angulus ipsi BEG æqualis;
z

à m a-

PROPOSITION 1V.
Si deux droites se coupent mutuellement, la droite perpendiculaire à ces deux

droites , à leur section commune, sera aussi perpendiCulaire au plan de ces deux
droites.

Que les deux droites AB , TA se coupent mutuellement au point E ; du point E
élevons une droite El perpendiculaire à ces deux droites; je dis que la droite EZ
est aussi perpendiculaire au plan des droites AB, TA.

Faisons les droites A13, EB, r15, en égales entr”elles; par le point E menons
d’une manière quelconque une droite HEG; joignons AA, r13, et d’un point que]-

conque z menons les droites ZA, in, 2A, zr, 29, ZB. Puisque les deux droites
A12, en sont égales aux deux droites TE, E8, et que ces droites comprènent des
angles égaux (prop. 15. 1), la base An sera égale à la base rB ( prop. 4. 1 ), le
triangle AEA égal au triangle TEE, et l’angle AAE égal à l’angle EBr. Mais l’angle

AEH est égal à l’angle 8E8 (prop. 15. 1 ),- les deux triangles AHE, Brie ont donc
Q
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vibrerai in: 7è AHE, REG Toi; «Mo 7lelœç
qui? duo-l 7min; 7M; ËXOV’TŒ Ëzct’re’paw

horrifiez, au) [du wÀeupaiv pas; WAeupçË 2,0711!

Titi? wpàç qui? l’eut; 76071,0(1; "mir AE riff EB’

irai Toi; lamai; alpes wÀeupoÈç qui; humai;
wÀeupœ’Ï’ç in; ËEoua’iv’ 7cm alpe; ii Mir HE cri?

E9, ii d’à AH 737 36. Kai Êwei l’an Écrit: â

AIE ri? EB, nenni d’à au) api; ÊFGcÈç à la,

Bain; alfa ii ZA Boire: 737 ZB ÊWÏV i’a-iilt’ du),

Toi dÔ’Taitldtl nazi il ZP 737 ZA ÊŒTlV l’a-i1. Kari

37:2) i’a’ii Écrit! ii AA 737 I’B, ion-i 62 au) il

2A in? 2B Ïan’ No à) cri ZA, AA duo-l mati;
ZB, BI’ ile-au flair, havages Énoure’pçt. Kari Bais-i;

il ZA Baie-e: 737 ZF ËJ’Ei’xen Ïa’n’ irai groupiez alpe;

à; 15ml ZAA aurige in? 67:3 ZBF in ÊWI’. Kari

Êwei5 vraÉÀw Édeixôii il AH in? 89 ile-n, ciÀÀoè

a.» au) à ZA ’75 23 î’an- J60 à») a; ZA,

AH du") Tœiç ZB, Be ile-ou 226;. Kari 7min ii

duo igitur triangula sunt AHE, REG duos an-
gulos duabus angulisæqualeshabentia,utrumque

utrique , et unum latus AE uni lateri EB æquale

ad æqualcs angulos; et reliqua igitur latera
reliquis latcribus iæqualia habebunt; æqualis
igitur quidem HE ipsi se, ipse veto AH ipsi t
39. Et quoniam æqualis est AE. ipsi E3,
communis autem et ad rectos ipsa ZB. ,
basis igitur ZA basi ZB est æqualis; propter

eadem utique et Z)? ipsi 2A est æqualis. Et
quoniam æqualis est AA ipsi F3, est autem
et ZA ipsi ZB æqualis; duæ igitur ZA, AA
duabus ZB , Br æqualcs sunt, utraque utrique.
Et basis ZA basi ZF ostensa est æqualis; et an-
gulus igitur ZAA angulo. ZBF æqualis est. Et
quoniam rursus ostensa est AH ipsi B6 œqualis ,I

at vero et ZA ipsi ZB æqualis; duæ igitur ZA ,

AH duabus ZB, se æquales surit. Et angulus

deux angles égaux à deux angles, chacun a Chacun; et les côtés AE, E3 adr
jacents à des angles égaux seront égaux entr’eux; les autres côtés de ces triangles

seront donc aussi égaux entr’eux (prOp. 26. 1); HE est donc égal à E8, et AH égal à

Be. Et puisque AE est égal a EB, et que la perpendiculaire 2E est commune, la base
12A sera égale à la base ZB ( pr0p. 4. r ); par la même raison, zr sera égal à la. Et
[puisque An est égal à ris, et ZA a 213, les deux droites 2A, AA seront égales aux
deux droites 2B, Br, chacune a chacune. Mais on a démontré que la base 2A est
égale à la base zr; l’angle ZAA est donc égal à l’angle ZBr ( prop. 8. 1 Et de plus,

puisqu’on a démontré que AH est égal à Be, et 2A égal à ZB; les deux droites

2A, AH seront égales aux deux droites 2B, Be. Mais on a démontré que l’angle

filet, - A

l’ 3"»: ait-«w " .

......N,
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Q t a N t ’ a07m ZAH êd’ei’xen l’a-i1 7p Û7ro ZBG)’ Béa-1; d’pot

t I a. 5 x a! un x l ’l:1 ZH Barre: 7p 29 sari-w in. Katiemin-ocîiiv in

3 A G N » Crefléta»? ii HE 7p 136), zanni d’à a EZ, élue Ali;

I n au I
ou HE, EZ élan nu; 9E, El i’o-oti sic-i. K0.)

I d I N S afiera-i; n ZH Bonn 7p 2e) i’a’ii’ 7leld. époi ii

c t N e lune HEZ glairiez 7p u7rà 9E2 in ici-Tilt” âpflii

a! C I N Napa. EZd’TEPœ Tan! 67:3 HEZ, 8E2 palmer ii

2E alpe: api; Tây H6 70950770); d’ici 708 E

a I a I l I lêxdeî’a-cw cpdii 29-7111. Queue; du défunt: En

Q - h l I l ( I ’ Nn 2E itou wpo; vrac-a; 7a; orin-rouera; dUTîlç

’ I X à, 3 N O I î Ieuôemç itou cura; 21’ me uWOJtElluët’lp ara-made,»

’ l I N l l 3open; 71011165.! 7min. EÔÛeicL de 77,00; 22’172:th

a I a ri t I i e Iopen 20717, 07:11! WFOÇ WŒG’ŒÇ 7d; œW’TÛM-îi’dç

ZAH ostensus est æqualis ipsi me; basis igitur

ZH basi ZQ est æqualis. Et quoniam rursus
æqualis ostensa est HE ipsi E9, communis ân-

tem E2, duæ igitur HE, EZ duabus 6E, EZ
æquales sunt. Et basis ZH basi 26 æqualis;
angulus igitur HEZ angulo 615Z æqualis est;
rectus igitur uterque angulorum HEZ, 6E2;
ergo ZE ad ipsam H9 utcunque per E ductam

Z

recta est, Similiter utique demonstrahimus ZE

etiam ad omnes rectas contingentes ipsam et
existentes in subjecto plano rectos faccre an-
gulos. Recta autem ad planum perpendicularis
est, quando ad omnes rectas contingentes ipsam

dôTilÇ 2139213; irai ado-ac; Êv in; attitre; Ê7ri7rs’d’a) et existentes in codem piano rectos facit an-

ÊpÛciç vraie? ywriœç’ il ZE oïpœ 71,3 drungaire) gales; ipsa igitur 2E subjecto plane ad rectos

Êmm’dlq) 97,05; ËpÛa’; i711. T5 du): ânoaeipteyor est. Sed subjectum planum est quod peripsas

ZAH est égal à l’angle me; la base ZH est donc égale a la base le (4. 1 ). Mais
on a démontré encore que HE est égal à ne, et la droite EZ est commune;
les deux droites ne, El sont donc égales aux deux droites oE, 152. Mais la base ZH
est égale à la hase le; l’angle HEZ esr d’une égal à l’angle (9E2 (8. 1 ); les angles

HEZ, 9E2 sont donc droits l’un et l’autre ; la droite ZE fait donc des angles droits
avec la droite He , de quelque manière que la droite He soit menée par le point E.
Nous démontrerons semblablement que la droite 2E fait aussi des angles droits avec
toutes les droites qui la rencontrent et qui sontdans le plan inférieur. Mais une
droite est perpendiculaire à un plan , lorsqu’elle fait des angles droits avec toutes
les droites qui la rencontrent et qui sont placées dans ce plan (def. 5. 1 I); la (boite
E2 est donc perpendiculaire au plan inférieur. Mais le plan inférieur passe par
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t’m’vrtdb’v i071 tri 3&7 75v ’AB, Br 2562151" ii Tectas 43, FA; ipsa igitur El ad rectos est
2E è’pœ wpà; àpôa’; ion in; diai 765i! AB , TA par piano ipsas A3, FA.

’ Ieriwede.
Boit! oïpat 2139674, me) 7è. ifiiç. Si lgltur recta , etc.

11190134212 é. PROPOSITIO V.
t ’ A" t ’ ’ ’ ’ ’ ’ Si recta tribus rectis sese tancentibus ad rec-’En tueriez TPIG’W eudeiœi; ÆflTOptEVdIÇ nous- . a

M", 7,3; speàç à) 7,7; zona; 7.014,59. èm, tos anguios in communi sectione insistat, tres
Hadji, ai Tpe’Ï; 269271: Êv iri’ sin-w Ëmwidqr. 11119 reCtæ m uno 511m Planot

’ N ’ i t ’ ’ i? Recta enim uædam AB tribus rectis BI’Euôeiœ yatp Tl; ii AB ’TPIG’W eueeiœi; "mi; q )
Br, 8A) kir-raz 7-5 B , ad rectos in contacta B&çfiç sagum. Maïa, 37, a; Br, 13A, ma à, gy; dico ipsas Br, BA, DE tu une esse piano,
ei’a-iy Ëmwidqn

A

F
Z

B AB

M), 902p, &M’ si Æuywrày, gin-mirai: a; phi Non enim, scd si possibile, sint quidemipsæ
13A , BE êy 7,5 àwongwg’w êmwe’û’,’ à a; Br BA , RE in subjecto piano, ipsa vero BF in

Ëv peTewpoTÊpipï, inti ËiiCeCAiia-Üw 75 dirai 75v Sublimiori, et producatur peripsas AB,BP Pla-

les droites AB, Br ; la droite 2E est donc perpendiculaire au plan des droites AB, ra.
Si donc , etc.

PROPOSITION V.
’Si trois droites se rencontrent, et si une droite leur est perpendiculaire à leur

commune section, ces trois droites sont dans un seul plan.
Qu’une droite A8 soit perpendiculaire aux trois droites Br, en , BE au point de

contact; je dis que les trois droites Br, Ba, BE sont dans un seul plan.
Car que cela ne soit pas; mais, si cela est possible , que les droites BA, BE soient

dans un plan, et Br dans un autre plan élevé anodessus du premier; faisons passer un

,4
.49

4g.
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t l t lAB, Br Ë7III7ÎEÆÛV’ noiriw d’ii trouai)” aoiiirei

3 N C I 3 V l 9 N pil! 7go uaoiieipterqo samizdat euôeiow. Hourra)

e h 5’ A 9 I Fa Iaiir BZ. Br au capot sic-w saiaadço au) chahutera)

N a. ’ A edal d’un! AB, BI’ oti’ Tpei; eu92ioti ou AB, Br,

x a x t a r 3 x r lBZ. K06! cari n AB open 2:77! apo; enonepœr3

N x au t N a!vair BA, BE’ kat! 79) d’iot 7m11 BA, BE otpot 57n-

I s a t x t A:aidai ËpÛii QO’THI n AB. To de d’icL Toni 13A, BE

t e l ’ e l a zt’ai’aed’or 70 uaoiieipieror émir n AB Japon opôn

nom; communem igitur sectionem faciet in
subjecto piano rectam. Facial ipsam BZ. In uno

igitur sunt piano ducto pcr ipsas AB , Br tres
rectæ AB, Br, Bz. Et quoniam AB perpen-
dicularis est ad utramque ipsarum BA, 3E;
et per ipsas BA, BE igitur piano perpendi-
cularis est AB. Pianum autem per ipsas BA,
BE subjectum est; ergo AB perpendicularis

r
Z

BéA E

’ * h e I ’ I F, R ïson apo; To uaomzptsilov eaiaed’oi’ zoo-Te zou apo;

t c I a N a x a!ado-oz; Totç ŒWTOMEVoLçtcLUTHÇ eudei’ot; zou aura;

à i N e I a I a x I Icr un uaoneipcercp saiaed’cp opôot; amurai 7mm;

1 t a A. e q Nil AB. Aa’re’roci d’2 «un; 11 13th oud-oc à! 75,0

I a I t à] C t lÔaoiœipœvço samedi,» n otpœ uao ABZ pairie;

I b n f C h 5 IÉpôii ici-Titi. Taoiiei’rou du itou n uao ART op9ii’

l a] S t A I N C l aion «par n uao ABZ pour": 7p uao ABF. Koci’ rio-w

9 e a a I Il 3 x 5 a I avé? il” E’ÏÎIWdeQ), OWEP EUTIV ŒÆUVïTGV’ EUX

est ad subjectum planum; quare et ad omnes
rectas contingentes ipsam et existentes in sui)-
jecto piano rectos faciet angulos ipsa AB. Tangit
autem ipsam ipso. BZ existons in subjecto piano 5.

ergo angulus ABZ rectus est. Supponitur autem
et angulus ABP rectus; æqualis igitur angulus
ABZ ipsi A31”. Et sunt in uno piano, quad
est impossibiie; non igitur recta Br in subli-

plan par les droites AB, Br 3 la commune section de ce plan avec le plan inférieur
sera une ligne droite ( prop. 5. t I Que cette droite soit BZ. Il est évident que les
trois droites AB, Br, B2 sont dans le plan qui passe par les droites AB, Br. Puisque
la droite AB est perpendiculaire à chacune des droites sa, se , la droite AB
sera perpendiculaire au plan qui passe par RA, BE ( prop. 4. 1 1 Mais le plan
qui passe par En, BE est le pian inférieur; la droite AB est donc perpendiculaire
au plan inférieur; cette droite sera donc perpendiculaire à toutes les droites qui
la rencontrent et qui sont dans ce plan( déf. 5. 11 Mais la droite BZ est ren-
contrée dans le plan inférieur par la droite BZ; l’angle ABZ est donc droit. Mais on a
supposé que l’angle ABr est droit; l’angle ABZ est donc égal à l’angle ABF. Mais ces

angles sont dans un seul plan, ce qui est impossible(ax. 9) ; la droite Br n’est

nit.
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and ri Br eôôeïœ Ëv pevewpan’pcpô Ënîv Êmwéâgw miori est plano; tres igitur recta Br , 3A , En

a; 7’327; alpes eôôeî’œ: aï Br, BA , BE Ëv Ëri m’ont in uno sunt plano.

Ëmwêhp.

N n l f ’ A. ’ ’ ’lBol? allia; 21362:4, mu 7-1 taf-4;. SI igztur recta, etc.

nPOTAZIE 9-3 PROPOSITIO VI.
Bali! «No eÛÔeÏcu 76:5 «113753 banale) 7rpÊç ËP- SI duæ "en? adam P111110 3d rectos surit 5

Gai; (7m, vraPaiAÀnÀoz 350974: aï eÔBerI. Paranelæ 6mm reCtæ’
Aria 7m)? edôeïou et; AB, TA 75 dronezpte’vço D1135 0mm TCClæ A3, FA SUIJJCClo plano ad

inme’ûp 71,36; 5960i; gansa-out A2534.» ’67: napel». rectos smt; dico parallelam esse AB 1p51 FA.

AM6; in"! il AB 737173.
n.

EUMCaAAé-rœa’dy 7è? 7-97 onzgme’w èmm’æq) Occurrant enim Subjecto plana in B, A

navrai Tol. B, A tuméfie, and Ëwefeüxôœ fi 3A a)- punctis, etjungatur recta 13A, et ducatur ipsi

Gaïa, au) û’xêw 7?; 3A 7:96; àpeàç gy 79:; dans! 13A ad rectos in eodem subjecto plano ipsa

druzewe’rgo Ëmvrêùp si AE, nul mie-9a) 7?; AB A3, et 190113111r ÎPSÎ A3 æqualis AE, et jun-
î’rn ri AE, aux) Êmè’eu’xûwo-cw ai BE, A15; AA. gantur ipsæ BE, AE, AA.

donc pas dans un plan élevé ail-dessus des droites En , BE ,- Ies trois droites Br, BA ,

BE sont donc dans un seul plan. Si donc, etc.

PROPOSITION V1.
Si deux droites sont perpendiculaires à un même plan, ces deux droites seront

parallèles.

Que les deux droites A13, TA soient perpendiculaires à unF même plan; je dis
que AB est parallèle à m.

Que ces perpendiculaires rencontrent un plan inférieur aux points B , A; joignons
la droite En; menons dans le plan inférieur la droite AE perpendiculaire à En;
faisons AIE égal à A3, et joignons 15E,- AH, An.
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K1) au) à A3 âpûn’ in: 7433; 73 dwoneipeyov thuoniam ABperpendicularis est adsubjectum
zwffleæoy. un) 74,3; géra; épata qui; &wrope’mç planum 5 et ad omnes igitur rectas contingentes

«57.5; 5565,35 mi) 03mg à, en; 69701244235.) ipsam, et existentes in subjecto plano, rectos
Erin-éd?) , 5106:2; w011i ce: glaviotta AWTGTOLI æ 717; faciet angulos. Contingit autem ipsamAB utraque

A]; êzœ’ri’flœ 755:: BA, BE, 050d il! tu; (brouhaha; ipsarum BA, EB existens in subjecto plano ;

êmwgû’d. 5mm; Jim gray?) han-gy, 7.5,, 57,3 rectusigitur est uterqueangulorum ARA, ARE.

ABA, ABE parfin Ami, Toi cuivrai. J’y) au) êzœ- Propter eadem utique et uterque ipsorum PAR,
TéPœ 7.55, ana nm, rAE 5Pgt,’ au". la; a") PAE rectus est. Et quoniam æqualis est A]:
in: êwiv à AB 73? AE, mm) d’à a? En, No d’à ai ipsi AE, communis autem 15A, duæ igjtur au,

A r.

f
AB, BA duo.) qui; HA, AB i’o’ou aïe-i, aux) 7min;

Êpûèç wepze’xoua-r fléau ripai; AA Baie-e: 737 BE

êmiv in. Koti ËWE) in émir ri AB 737A13, tintai

au) ri AA tri? 313,960 Nt ai AB, 8E «Pari 7:27;

I A A I 3 N t f15A, AA in: sic-i, au: Baal; «www nown u

3A duabus EA, AB æquales sunt, et angulos
rectos continent; basis igitur AA basi BE est
æqualis. Et quoniam .æqualis est A3 ipsi AE,
sed et AA ipsi DE, duæ igitur AB , BE duabus
EA , AA æquales sunt, et basis ipsamm com-
munis AE; angulus igitur ARE angulo EAAAE’ gaviez 55,90: 56ml ARE 7m14; a"; :575 EAA

est æqualis. Rectus autem AM2; reclus igiturÉcrit! 70’114. Opûâ il? a; ÔwàlABE’ Épiln’ alpe: ami

Puisque la droite AB est perpendiculaire au plan inférieur, elle est perpendi-
culaire à toutes les droites qui la rencontrent et qui sont dans ce plan ( déf. 5. r r ).
Mais cette droite AB est rencontrée par chacune des droites BA, BE qui sont
dans le plan inférieur; les angles ARA, ARE sont donc droits l’un et l’autre.
Par la même raison, les angles rAB, me sont aussi droits l’un et l’autre. Mais la
droite AB est égale à la droite ne et la droite en est commune; les deux droites A3,
BA sont donc égales aux deux droites En, AB; mais ces droites comprenent des
angles droits; la base AA est donc égale à la base BE ( 4. 1 ). Puisque AB est égal
à AH, et AA égal à BE , les deux droites A13, BE sont donc égales aux deux droites
en , AA; mais la base AE est commune; l’angle ARE est donc égal à l’angle EAA
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g 57,35 EAA. à 15A au "Pa; 7;", AA fief et BAA; ergo EA ad AA perpendicularis est. Est
in". En"?! à? un) M’a; ë’lwfif’a" 753V RA) Ar autem et ad utramque ipsamim 3A; Av Pal-Peu"

âpâfi- à 13A d’élu qua-2;: edôeiauç Taîç BA, AA, dicularis; ergo EA tribus rectis BA, AA, AF ad

Ar fifi; aimai; à"; 757; cigü- ëçpe’mnugyv a; 7,35; rectos in contactu insistit; tres igitur recta:

au aneth, a; 3A, me; A1- ;y gy; n’a-n, Emwgæç, BA , AA , AP in uno sunt plano. In quo autem

E, 5 J9, a; A3, AA, a. 70,579, un) à A3, 7,553. ipsæ A13, AA , in hoc et ipsa AB, omne. enim
7è!) Tpiywov Ëv Ëw’ êO’TH’ imwéJ’got a; alpes AB, triangulum in 11110 est piano; ergo AB,BA , AP

BA, AI’ 256612216 il: Ëvi n’a-n ËWIwëJ’aJ, -Kati Élu-7" rectæ in unotvsunt plano.Atque est rectus uterque

5,396 Êxat’re’pat 7E5? û7fà ABA, IAB 7601763?” 7m- ARA 7 PAR anSUIorumi Parallela igitur eSt As

paiÀÀnÀoç ailier ËO’TIV si AB nil TA. ipsi FA.

15an nife No , au? Toi i555 i Si igitur duo, etc.

l’IPOTAEIE ë. PROPOSITIO VIL
Soir de": «No détînt: wapoiAMMt , 7.21963? Æè Si sint duæ rectæ parallelæ , sumantur autem

id Ëuat’réFatç 457-51: ’TUXfiV’Td. Œnpeîat’ si Ewl çà in utrâque ipsarum quælibet puncta; puncta

capela. ËWICEUQAIUIIAÉV" 269274 à? 7g; du; Êmw’É- conjungcns recta in eodem plano est cum pa-

ît.» Ërri 7&7; WŒPœÂÂïlÂOIÇ. rallelis.
Barrera-av No 269271: wapéÀÀnÂot ai A13, TA, Sint duæ rectæ parallelæ A13, TA , et su-

uatieîàn’cpüw Écp’ infliger; «:5759 truxo’y’m amusiez mantur in utrâque ipsarum quælibet puncta

(8. 1 Mais l’angle ABE eSt droit; l’angle EAA est donc droit aussi; ler-
droite 15A est donc perpendiculaire à la droite AA. Mais la droite EA est
aussi perpendiculaire à chacune des droites BA , Ar; la droite EA est donc
perpendiculaire aux trois droites BA , AA, Ar à leur point de contact; les
trois droites BA, AA, AT sont donc dans un seul plan (5. 11). Mais la droite
A13 est dans le même plan que les droites AB, AA, car tout triangle est dans un
seul plan (2. Il ); les trois droites AB, BA, Ar sOnt donc dans un seul plan.
Mais les angles ARA, rAB sont droits l’un et l’autre; la droite A13 est donc parallèle

à la droite TA 28. 1 Si donc, etc. t

PROPOSITION VIL
Si deux droites sont parallèles, et si l’on prend dans chacune de ces droites des

points quelconques , la droite qui joindra ces points sera dans le même plan que
les parallèles.

Soient AB, rA deux droites parallèles, et prenons dans ces droites des points

111. 3
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I I I c ’ A A Nau E, 2’ A2760 in; n 2m Ta E, Z captera Ém-

I 3 A 3 l N il ’ N ’ I a x Nêwyvuptwn euôem et: 79) auna: animât,» en: nu;

LE ONZIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

E, Z; dico rectam puncta E , z conjungentem
in eodcm plano esse cum parallelis.

mapœAÀn’AoIç. A .(Mil wifi, 627x): si ËUVÆTÈV ion-w Ëv M2720)P072,Plp)l Non enim , sed si possibile , sit in sublimiori

à; Il EHZ, and fifixôw dicit 771; EHZ Ëwiweîov’ To- ut ipsa EHZ, et ducatur per ipsam EHZ planum;

t I N . . . . . .prix! du nouure: il! dwouelpte’wp ËWIW’ÊÆ?) triennal, sectionem lgitur fac1etm subjecto plano rectam.

Â E B
H

Horaire) (in; Till’ EZ’ Mo o’t’pet 25927:1: ai EHZ, Facial; ut ipsam EZ; duæ igitur rectæ EHZ,

El xijoy mPÆ’Ewa-w, 3.55,, afin azæljmny- EZ spatium continebunt, quod est impossibile;
05,, 55”30, à 027,5 703 E aï) ,75 Z gmçuwwgyn non igitura puncto E ad Z juncta recta in subli-

miori est piano 5 ergo in plano per parallelasse N a fi 2 3 a a I 3 wtu aux. et! perewpoveptp 20-7111 27277239» et! 7go
A13 , FA est a puncto E ad Z juncta recta.N Il I S 3 I

fiai 744w AB, I’A upas wapœAAnÀwv arrivevrmecl’ç)

C

9 A N x a I a Na wifi) ne E in: Tà Z3 27IIZEU71’UH2WI 2092m.

Bai? alpe: , nui Toi. ÊËiïç. Si igitur, etc.

quelconques E, z; je dis que,la droite quijoint les points E , z est dans le même

plan que les parallèles. ’Que cela ne soit point, et si cela est possible, que cette droite soit dans
un plan supérieur, et qu’elle ait la position EHZ; par la droite EHZ menons
Un plan; ce plan fera avec le plan inférieur une section qui sera une ligne droite
(5. 11 ). Que cette section soit 152; les deux droites EHZ, EZ renfermeront
un espace 5 ce qui est impossible (dém. 6) ; la droite menée du point E au point z
n’est donc point dans un plan supérieur; la droite menée du point E au point Z
est donc dans le plan des parallèles AB , rA. Si donc, etc.
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nPorAztz n’. s PROPOSITIO V111.
Eau, 2m me 6569?," wapœ’ÂÂnÀOI, il (Pi ên’Pœ Si sint duæ rectæ paraiieiæ , altera autem ip-

dûngy êmwéûp T"; Mia; apport; ne!) à Mm.) sarum piano alicui ad rectos sit; et reliqua.

va"; cula-(,5 immédiat tapi; ôpôoiç garou. eidem piano ad rectos erit.
Ermflw No eôeeïm WŒPéÀMM, a; A3, TA, Sint duæ rectæ paraiielæ A3, FA , aitcra

à æè’êTéPœ m3151, à A3 Té; JWMHME’WP èmm’ûf, autem ipsarum AB subjecto piano ad rectos

m3; 59685; ion-av Âéyw 3’71 nazi si Mimi tiTA 76:5 I sit 3 dlCO et reiiquam FA eidem piano ad

rectos fore.a ma , t a et il«un» 27:17:er 7rpoç op et; âWdl.

A Î

B A .
E

SupeëatMe’rwa-aw 7aip et; A8, TA 793 tira-anet- Occurmnt enim î13’539 An; TA Subjecto piano

priva) Ëwtwéîço net-rai Toi B, A 01114274, zani in B; A PunCtîs ; et jungatur ÎpSa 13A; ipsæ

gwefw’xew â 3A. a; A3, TA, 3A 51’de a, gy; AB, FA, BA igitur in uno sunt piano. Du-

sic-w intrant. fixera rit" BA orpin; pas; êy et; catur ipsi BA ad rectos in subjecto piano
drungaire) Ê7rl7riûp ri AE, asti mie-6a) in? AB ipsa AE , "et ponatur ipsi AB æquaiis AE,
la"?! ri AIS, ami ËweÇeU’xÛwatœy ai BE, AE, AA. et jungantur ipëæ 13E, AE, AA. Et quoniam A3

PROPOSITION’ VIII.

Si deux droites sont parallèles , et si l’une d’elles est perpendiculaire à un pian ,

l’autre sera aussi perpendiculaire à ce même pian. .
Soient AB, TA deux droites parallèles, et que AB l’une de ces droites soit per-

pendiculaire à un plan inférieur ; je dis que l’autre droite rA sera aussi perpendi-
culaire à ce même plan.

Car, que les droites AB, TA rencontrent le plan inférieur aux pointsB, A.
Joiguons BA; les droites AB, TA, BA seront dans un seul plan (7. Il). Menons
dans le plan inférieur la droite AE perpendiculaire à En; faisons AE égal à A3,
et joignons sa, AE, AA. Puisque AB est perpendiculaire au plan inférieur, elle

. 4

A»

.lhb’:.vl
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Koti irai ri AB 5p91ri in: wpiç 73 dvroneipterou
ÊwiweJ’ov, irai Wpôç 77060:1; o’L’pot Toi; eiWTleéVdç

attirât eôâeiaç, mai ado-ou s’y Ta? ânonezpte’vgo Ém-

wéd’tp’ , orpàç È-pÛot’ç2 207w t; ABr ËpÛzi o’t’pot ici-"riva

Ëxotn’pot 75v :3775 ARA, ABE 7wwt’57. Koti Ëwei ai;

7rdpotÀ7xn’Àouç "fait; AB, TA 213921134 Épam’wrrwuev a;

BA, oti oi’pot 573 ABA, TAB Marion rivoir ÊpÛotÎ’ç

ils-ou sinh. Opdtl Æ; ri 576 ABAt ÊpÛIi cipot nui si

:3773 TABt il TA oipot ripe; "mir BA ÊpÛti Êarn. Koti

Êmi l’a-n Éoriy ri AB 717 AB, zanni à? si BA’ (lido

«la et; AB, BA Abri 747; EA, AB l’a-ou sial, mai

7wl’l’d ri 67:3 ABA 7min 75:4" (in?) EAB ion , àpôtl

7oip ËaotTe’pot’ Bois-1; oipot ri AA Béa-2: 7331315 Êtr-

7iv5 l’an. KstiÀËWél in ici-Tir ripait: AB cri? AB, il

(Pi BE 7.5 AA’ 3’150 J’ai oti AB, BE d’un-i 1&7; EA,

AA l’a-ou ria-i1! inot’rÉpot Exot’rÉppt, mi Baie-1; œd-

75y kami ri AE’ yww’ot cipal. ri (inti ABE gaviez

frit" dard EAA Écrit! l’a-n. Opdti à? si 157:3 ABE’ 5,59..)

cipot irai a; 67:6 EAA° ri EA à’pot 7rpàç "Nil! AA

Êpdzi ËO’THI. E071 il? uoti 71”38; Tilt! AB 5p9n” tri

EA oipoo nui 743 chai 75v EA, AA imvriûp àpôti

I SI l e I ’ A:rio-71’ mi 7rpàç 7mm; apot Toc; «firmans; aura;

perpendicularis est ad subjectum-planum, et ad
omnes igitur recta’s contingentes ipsam, et

’existenles in Sill)jCClO piano , ad rectos est

ipsa AB ; rectus igitur est uterque angulorum
ABA , ABE. Et quoniam in parallelas AB, TA recta

incidit BA, ergo ABA, T’AB anguli duobus rectis

æquales sunt. Rectus autem ARA; rectus igitur
et FAR; ergo FA ad BA perpendicularis est. Et
quoniam æqualis est AB ipsi AB, communis
autem BA; duæ’igitur AB , BA duabus EA, A13

æquales sunt, et angulus ABA angulo EAB
æqualis, recuis enim uterque; basis igitur AA
basi BE est æqualis. Et quoniam æqualis est
quidcm AB ipsi AB, ipsa vero BE ipsi AA;
duæ igitur AB, BE duabus EA, AA æqualcs
sunt utraque utrique, et basis ipsorum com-
munis AE; angulus igitur ABE angulo EAA
est æqualis. Rectus autem ARE; rectus igitur et
EAA; ergo EA ad AA perpendicularis est. Est
autem et ad AB perpendicularis; ergo EA et
piano per ipsas BA , AA perpendicularis
est; et ad omnes igitur rectas contingentes ip-

sera perpendiculaireà toutes les droites qui la rencontrent, et qui sont dans ce
plan ( clef. 5. 1 1 ),- les angles ABA, ABE sont donc droits l’un et l’autre. Et puisque

la droite BA tombe sur les parallèles AB , TA , la somme des angles ABA , TAB sera
égale à deux angles droits (29’. 1 Mais l’angle ABA est droit; l’angle me

. eSt donc droit aussi; TA est donc perpendiculaire à BA. Et puisque la droite AB est
égaie à la droite AE, et que la droite BA est commune, les deux droites AB, BA.
seront égales aux deux droites EA , AB; mais l’angle ABA est égal à l’angle BAH,

car ils sont droits l’un et l’autre; la base AA est donc égale à la base BE (4. i).
Mais AB est égal à AB, et BE égal à AA; les deux droites AB, BE sont donc égales aux

deux droites EA, AA, chacuneà chacune; mais la base ne est commune; l’angle
A815 estdonc égal à l’angle EAA (8. I Mais l’angle ABE est droit; l’angle EAA

est donc droit aussi; EA est donc perpendiculaire à AA. Mais HA est aussi pera-
pendiculaire à AB; la droite EA est donc perpendiculaire au plan des droites BA,
AA (4. 11 ),- la droite EA est donc perpendiculaire à toutes les droites qui la
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tôûez’uç, nazi 03mg Êv 71,3 chai 75v AA, AB Ém-

wÉÆgo, Spôàç flouiez: pandour; EA. Ev à? tu?) État

75v BA, AA Ëmwe’ûy t’a-Tir à AI, Ëweldtiwep Ëv

Tél «Plat 765v BA, AA Ê7rl7re’de tirât: a; AB, BA.

Eu 5 à? a; AB, BA Êv 7015th in) nul il Al”

a N t r
a; EA alfa 7p AT 7rpcç EpÛaËç 30’711” nia-Te au) il

A a

C

au t aTA 7p AE wpoç opBaËç Ëo-TH’. E67: «là nul n

N t d aTA 731 BAÜ- n TA alpe; déc 25651,41; myriade-au;

Janine; un)? AE, AB euro 777; uni 78 A 7-o-

à t a q pp5; 7:93; optiez; èÇéWHKEV’ marre nul il TA and)

* w ’ 9 I t 9 avê fait "rani AB, AB 272-1712pr 7rpoç affiné; wu’

t A. v 9 fi e7è «N «9m nov AE, AB em’mdlov Ta 07:0-

, I a C a] m s I fi Inetpevov www n TA capa 71;) UWOKEIi’aLîHlt) 97717:2-

de) wpàç Epôa’ç E7717. 0975,: 3&1 d’affaib-

sam, et existentes in plana per AA, An;
rectos faciet angulos ipsa EA, In plana autem .
per BA , AA est ipsa AP, quoniam in plana
per ipsas BA, AA sunt ipsæ AB, BA. In quo
autem ipsæ AB, BA in hoc est et ipsa AP;
ergo EA ipsi AF ad rectos est 5 quatre

et FA ipsi AE ad rectos est. Est autem et
FA ipsi RA; ergo FA duabus rectis AE, AIS se

mutuo secantibus in communi sectione A ad
rectos insistit; quare et FA et plano per AB,
AB ad rectos est; sed par AE, AB planum
subjectum est; ergo FA subjecto plane ad
est. Quod oportebat ostendere.

rencontrent, et qui sont dans le plan des droites An, AB. Mais AT est dans le plan des
droites BA , AA, parce que les droites AB, BA spnt dans le plan des droites BA, AA
(a. n ) ; et At est dans le même plan que les droites AB , BA (7. 1 r ); en est donc
perpendiculaire à A1" ; la droite TA est donc aussi perpendiculaire à AB. Mais
ra est perpendiculaire àBA; la droite TA est perpendiculaire aux deux droites AB,
AB au point A où elles se rencontrent; la droite m est donc perpendiculaire au
plan des droites AB, AB ’(4. Il); mais le plan des droites AB, AB est le plan
inférieur; la droite ra est donc perpendiculaire au plan inférieur. Ce qu’il fallait
démontrer.

ilt a
J14

a»

i

4;; , . 2’ ..t
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HPOTAEIZ 8’.

a A: 9 i! j ’ t 9’A: 7p avril suette; wœpat’AÀnÀo: , 149:an ava-au

a a, a N a ou a I x î I a a«un, en! 79: «un» emmêla), un: antimoniate;
lwœpaÀÂnAoI.

l 9 N NBerne gap anar-râpa 760V AB, FA 731 EZ 7m-

I t g: a N9 N a N aPdÂÏxnÂOÇI,Mn ovo-au camp av ne cum-(Io emm’ûp’

N’y!» 371 wupaÉAAnAoç ion-w A8 a"? FA.

B

PROPOSITIO IX.

Rectæ eidem rectæ parallelæ, et non existentes

cum illâ in eodem plano, et inter se sunt paral-
lelæ.

Sit enim utraque ipsarum AB , FA ipsi EZ
parallela , non existentes cum illâ in eodem
plano; dico parallelam esse AB ipsi FA.

A

Eîmitpûw flip Ë7rl 75k EZ 7uxàv anyeîov 78

H, au) in, dÔTOÜ.’T,fi EZ Ëv yéti 7,5 État 75V

El, AB inlwédq) wpàç ôpûaiç fixera il HG, Êv

J3 753 J’ai 75V 2E, FA 7’77 EZ nabi"! wpàç 5p-

ÛoËç 1356960 7; HK. Katl Évrel Il E2 7rpàç Enct’re’patv

773v HG, HK ËpÛfi Ëærw, 1; E2 a’t’pat nul 753

État 75V H8, HK Ëwzwédq) 7rpàç. ËpÛaÉç Ëerw. Katl’

Ëo-Tw t5 EZ 7g? AB wœpéÀMÀoç’ mal t; AB a’t’pat2

71
s T

Sumatur enim in EZ quodvis punctum H,
et a quo ipsi EZ in plano quidem per EZ, AB

ad rectos ducatur H6 , in plane autem
per ipsas ZE, FA ipsi EZ rursus ad rectos
ducatur HK. Et quoniam E2 ad utramque
ipsarum H9, HIC perpendicularis est, ergo EZ

et plano per H9, HIC ad rectos est. Atque

PROPOSITION IX.
à

Les droites qui sont parallèles à une même droite , sans être dans le même plan
que cette droite, sont aussi parallèles entr’elles.

Que les droites AB , m soient parallèles l’une et l’autre à El, sans être dans le
même plan ; je dis que AB est parallèle à TA.

Car prenons dans E2 un point quelconque H , et de ce point menons dans le plan
des droites E2, AB la droite H6 perpendiculaire à E2 , et dans le plan des droites
2E, TA, menons aussi HK perpendiculaire à ZE. Puisque la droite EZ est perpendi-
Culaire à l’une et à l’autre des droites HG), HK, la droite EZ sera aussi perpendi-

culaire au plan des droites Ho, HK (4. 11). Mais est EZ parallèle à A8; la
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79’)" chai. 7:39 6, H, K Ëmm’ûp wpàç 51:94,; ËWI.

Arè ni cula-ai. N nazi il FA 76:5 Éloi 7651! 6, H, K
Êmm’ûp 71’133; ËchÉç Ëa’wv’ ËKŒTE’PÆ d’pa. 75v

AB, TA Tél chai 75v 6, H, K Êmwe’Æp wpôç

596.1; 2m19. Eèv il? (No 26850:1 76,3 1113753 Ém-

wéûp 7rpàç ÊpÔaËç 5’501, wœpéÀÀnAoi ilO’IV ai

eÔGe’Îœt’ wapaEAMÀoç alpe: ËO’TlV Il AB 73? TA.

072p 3&1 délava.

HPOTAZIE i.

t I a N l a I tEn duo eudmu alWTOMEVæl «une» wapœ

i a [ c I a I ’3’ t ’dito 2092m; dWTOluêVctç atAÀnÀwv ont, ,u.n w

N a N ! I a! l Ine aunai emmêlai- mat; 7mm; WGPIEEOUO’I.

’ l 3 IN C f îAva gap suettes: au AB, BF dWTdMEVŒI 400m,-
Ileur flapi duo edeet’œç Toit; AIE, El cinq-opérez;

il l A. i A. a&ÀM’Mw smala-M, ,un Ëv "up «une enlwéîq)’

’ f, V A Q 9 A N 9 lAna) on un 307w n une ABF fieriez 7p 07m
AEZo

est El ipsi AB parallela; et igitur AB plano
par 9, H, K ad rectos est. Propter eadem
utique et ipsa FA plano per 6, H, K ad rectos
est; utraque igitur ipsarum AB, FA plana par

ipsas O, H, K ad rectos est. Si autem
duæ rectæ eidem plano ad rectos sint, pa-
rallelæ surit rectæ; parallela igitur est A3
ipsi FA. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO X.

Si duæ rectæ sese contingentes duabus rectis

sese contingentibus sint parallelæ, non in e0-
dem plane; æquales angulos continebunt.

Duæ enim rectæ AB , BF sese contingentes
dualius rectis AB, EZ sese contingentibus sint
parallelæ , non in eodem plano; dico æqualem
esse angulum ABF ipsi AEZ.

droite AB est donc perpendiculaire au plan qui passe par les points 6, H, K p
(8. n). Par la même raison , la droite I’A est perpendiculaire au plan qui passe e Ë
par les points e, H, K ; les droites AB, rA sont donc perpendiculaires l’une et l’autre

au plan qui passe par les points e), H, K. Mais si deux droites sont perpendicu-
laires à un même plan, ces deux droites sont parallèles entr’elles (6. 11);
la droite AB est donc parallèle à la droite rA. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION X.

Si deux droites qui se touchent sont parallèles à deux droites qui se touchent, .
sans être dans le même plan , ces droites comprendront des angles égaux. j» a

Que les deux droites AB, Br qui se touchent soient parallèles aux deux droites
AB, El qui se touchent, sans être dans le même plan; je dis que l’angle ABr est

égal à l’angle AEZ. tu

x l f

’ s

""7 7..»»V X’ a "-r-w- . » A Afin AA.... , , A W!, tu, ficha" Ann...»me -..-v» si, , . ....--
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AmMa’çÜwo-ow 752p aï EA, Br, EA, EZVÏ’o-ou

oiÀÀa’Àcuç, me) Évreëetixôwtmv a; AA, FZ, BE,

AI’, Al. Km) E7") Il BA trâl- EA l’an à?) un?

wapéAAnAoç, me) il .AA a’t’pœ 7g? BE l’an Ëa-Ti

nui 7mpa’7x7m7toç’. Aral rai cadrai J’ai un) il Il

"7,3 BE l’an Éva-i mû wapaÉAÀnÂoc’ Ëna’re’pa alpe:

nib AA, FZ vil BE l’a-n ÊWÏ mal wapct’AÀnAoç.

A

Je 73716177 2592i; wapoÉÀÀnÀo: irai [Ml 03--

Ëv 7:; ouin; Ê7n7re’dço3 nazi cinéma;
,çÏaËp’pœpaÉÀÂnÀor wapoiAÀnAoç alpes Écrit! Il AA

7:77 Il nazi l’a-n. Ketl êmëwyvâouo-w attirai; aï

AT ,1 AZ’ nazi Il AI aïpœ 737 AZ l’a-n Êmî and)

wœpéAMÀoç. Kal-Ëml No ai AB, Br «Foc-l vœî’ç

AB, EZ l’a-au n’a-l, mal Béa-[ç il AF Baie-es 7;?

AZ l’an’yww’œ alpe; Il 15ml ABl’4 yawl; 737 67:5

ABZ Ëmlr l’a-n.

158w alpe; Mo , un) Toi ëffiç.

Aissumantur enim ipsæ EA, Br, ’EA, Ez

æquales inter se , et jungantur ipsæ AA, FZ,
BE, AF, A2. Et quoniam BA ipsi EA æqualis
est et parallela , et igitur AA ipsi BE æqualis
est et parallela. Propter eadcm utique et FZ ipsi
BEkæqualis est etparallela; utraque igituripsarum

AA, FZ ipsi BE æqualis est et parallela. Sed rectæ.

B

AÀŒ;

(- 3Z

eidem rectæ parallelæ, et non existentcs eidem

in eodem plane, et inter se sunt parallelæ ; paral-
lela igitur estAA ipsi FZ ctæqualis. Et conjungunt

1psas ipsæ AF, A2, et igitur AF ipsi AZ æqualis

est et parallela. Et quoniam duæ AB, BF duabus

AE , E2 æquales sunt , et basis AF basi AZ
æqualis; angulus igitur ABF angulo ABZ est
æqualis.

Si igitur duæ, etc.

Car faisons les droites BA , Br, EA , E2 égales entr’elles; et joignons AA , r2 , 3E,

in, AZ. Puisque BA est égal et parallèle à EA, AA sera égal et parallèle àBE
(55. I). Par la même raison, la droite r2 est égale et parallèle à B15; donc les deux
droites AA, r2 sont égales et parallèles chacune à la droite BE. Mais les parallèles
à une même droite sont parallèles entr’elles , sans être dans le même plan (g. 1 1);

la droite AA est donc parallèle et égale à rz. Mais ces parallèles sont jointes
par les droites Ar , AZ ; la droite Ar est donc parallèle et égale à Az. Mais les droites
AB, Br sont égales aux deux droites AB, El, et la base A1" est égale à la hase
Al; l’angle A131" est donc égal à l’angle ABZ (8. 1 Si donc , etc.
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HPOTAE 12 ne

t w I I I a x tA770 TGU J’aeewroç aimerai; perswpou 2m 70

l I a NÆoôèvl ôwoueifleyor immJ’ov marrera zuôemv

t Nflamant! aîyat’ytw.

i N N N I qErre» ’70 par d’oeil! duperai! pie-ramper "ra A,

e r N tmi d’à hait! ivivred’ov 73 uwoneweyow de: J’n

a x a. i ; a a i r z 3 a Inavra vau A anMewu 27:1 ’TD uwoxezptevor 27n-
mJ’oV 110603701! eÔÔeTcty Magnat! dywyeïy.

I a I F n A; c .’ I a [ÆAmx a) gap Ttç et: ftp UWÛÆzllUmVÇO arme (p

’ m 9 al S N al ’ l netueriez wç fluxer n Br, un: axera 47m nu A

a x t r t 7 t 8’musico 2m 7M BF m9270; n AA. E: p.21! ouv

e I I 3 x a x x ? ln AA amerrir; 2mn, zou 27" ’TO unanewevofl

a l t a s! t ’ l a tamadou 727Mo; au! erg; Ira entruxôev’ et de

9 a! S N N N ’ Nou, axera œ7ro TOI) A amusiez) 7p Br et! 76,0

t l a 1x t a i e (uwouezpterrp animato wpoç cpôczç n AB, mu

PROPOSITIO’ x1.

A dato puncto sublimi ad datum subjectum
planum perpendicularem rectam lineam du-
cere.

Sit datum quidem punctum sublime A,
datum veto planum subjectum; oportet igitur
a puncto A ad subjectum planum perpendi-
cularem rectam lineam ducere:

Ducatur enim quædam’ in subjecto piano

recta ut libet BF, et agatur a puncto A ad Br
perpendicularis AA. Si quidem igitur AA per-

pendicularis est, et ad subjectum planum ,
factum erit quod propanebatur; si autem non,

ducatur a puncto A ipsi BF in subjecto
plana ad rectos ipse. AE , et ducatur a.

PROPOSITION XI.
’I

D’un point donné ait-dessus d’un plan donné mener une ligne droite perpen-
diculaire à ce plan.

Soit donné un point A , soit donné aussi un plan inférieur; il faut du point A
mener une ligne droite perpendiculaire au plan inférieur.

Car dans le plan inférieur , menons une droite Br d’une manière quelconque ,
et du point A nierions AA perpendiculaire à Br (12. 1.) Si la droite AA estencore
perpendiculaire au plan inférieur, on aura fait ce qui était proposé; si cela n’est
pas, du point A et dans le plan inférieur menons la droite AE perpendiculaire à Br

llI.

- r.»-.------r--...-. 4.x
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N A: 5 N l esikhs aine vau A 27n- THV AB niôwoç n AZ,

N l Nmai J’ai ’TOU Z O’HMEIOU 7p Br wapoiitîxnîtoç

1:1,de n H8.

N 3 N e C I M N, Kan e772: n Br 2:50:72p; 7m AA, AE 7rpoç

J T x a] a. NËpÛoiç ZŒTIV, n Br apex nazi 71,) Éloi 7m EA, AA

, I N 3 I 3 N 3’ a N277172620 7rpoç (peut; son, un sont! 0607p 7m,-

t r i r? l A.pénien; n H6. Eau! de sur: d’oc 2592m1 flapi).-

S 7 N ,
MAN, a à? julot (www imaié’çu sur) 7rpôç cp-

t ’3’ x ( t a: 9 A: 9 r tsa; a, mu n Mimi ne 0(0ng emmd’qi 7rpoç

. N * si N N NÈpÛoiç invar un: n H6 cipal. "rap d’ici "ranz EA,

3 I N 3 ’ , N N ’AA entrechat 7rpoç optiez; EFTI’ un wpoç vrac-ct;

a! 5 N S ’ ’ N ’6 I N a!capot Tous d’an-opterai; dUTnÇ au emç, nul ovo-ct;

V N ’ I Î I ’Ëv 793 chai 76011 EA, AA 277171299), opdn 99-711!

c i ’ N C G’ a Nn HG). A7f’re’Tctl Je mon; n AZ cum et! "la:

x x. 3 I f a] a l a«Plot Troy EA, AA éWlWêdçd’ n H8 apot open son

t eI x f ) I a rwpiç 72W ZA’ (une mu 212A open en: WPOÇ
j

a.

puncto A ad AE perpendicularis AZ, et per
punctum Z ipsi BF parallela ducatur HO.

Et qnoniam BF utrique ipsarum AA, AE
ad rectos est; ipsa BF igitur et piano par
EA, AA ad rectos est, atque est ipsi
paralicla HG. Si autem sint duæ rectæ paral-

lclæ, Lina vero ipsarum plano alicui ad

rectos sit, et reliquat eidem plano ad rectos
erit,- et H9 igitur plano per ipsas EA,
AA ad rectos est; et ad 0mnes igitur rectas
contingentes ipsam, et existantes in plane
per ipsas EA, AA , perpendicularis est H9.
Contingit autem ipsam ip’sa AZ existens in plano

per ipsas EA , AA; ergo H6 perpendicularis
est ad 2A; quare et ZA perpendicularis est

( I I. I ) , et du point A la droite E2 perpendiculaire à AA ( 12. I ), et enfin par le
point Z menons HG parallèle à Br.

Puisque Br est perpendiCL ’ire à chacune des droites AA, AB, la droite
Br sera perpendiculaire au plan des droites EA, AA. Mais HG) est parallèle à Br
(4. il) , et si deux droites sont parallèles , et si l’une d’elles est perpendicw-
laire à un plan, l’autre droite est aussi perpendiculaire à ce même plan
(8. 1 1 ); la droite He) est donc perpendiculaire au plan des droites EA , AA, et par
conséquent a toutes les droites qui la rencontrent et qui sont dans le plan des
droites EA, AA (Clef. 5. 1 1). Mais la droite AZ , qui est dans le plan des droites EA,
AA , rencontre la droite ne ,- la droite Ho est donc perpendiculaire à ZA,’ la droite
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7;", H6. En, (p; g A2 un) "Pa; 71),; A5 3,39113 ad HG). Est autem Az et ad AE perpendicu- 4
si Az alpes wpiç inat’re’paw ’75? H9, AE 5,3015 laris, ergo AZ ad utramque ipsarum HG, A]! ,
367w. Eaiv d’à eÔÛel’at Jim-lu 2592km; reproduisit; perpendÎClflaris est Si autem "feta duabus 1
canna; a") Tgçô 701,5; 79.3; àpeè; 27:10-79:65, rectis sese secantibus in sectione ad rec- Î
ne!) 7,; 3x; 0,137.55, gmwgæq, wpàç apeèç g’mu. tos insistat, et piano per ipsas ad rectos
à ZA 02”30, 7,3 (ne; 75,, EA, H9 ème-iræ? wpàç erit; ergo ZA piano per ipsas EA , H9 ad

appéç au". un; æ; (ne), 75,, EA, H9 hongra, rectos est. Ipsum autem per ipsas EA, H6
g", .73 ôwouzmww. à A2 019,; 7,; ôwgng’luaîy?) est planum sulijectum," ergo AZ subjecto piano

gmwéû’, wpàç affidé; gflw. ad rectos est.
q A7"; fla typa paeéwoçv; mydw lugeûjpou 703 ..A dato igitur puncto subiimi A ad subjectum

A ÉW; 73 ôwonefluwo, ’ewfmyoy gagea-"ç 55927,, planum perpendicularis rectalinea ducta estAZ.

flaflyà and, ûAz. on, 33;, flafla-au. Quod oportcbat facere. i A:

nPOTAEIZ ,ç’. PROPOSITIO XII. ,
Té; 339ng tmwgæp, .1773 «:03 api; «du; Dato piano , a puncto in ipso date, ad rec- I

3395,70; 07,th 7,135; figez; figeas", yfdflyâ, tos rectamlineam constituere. v Î

amenant. ’ 4En!» tri pair J’oôir êm’md’or 73 onxez’peror, Sit datum quidcm planum subjectum , punc- il
(à J’i wpiç cuis-q") salifier 73 A° de? J’ai abri 708 tum vero A in ipso; oportet igitur a puncto Î:
AO’MMEI’OU 793 Livrazezpe’wp Ëmvrêcl’p 7rpà; àpôaiç A subjecto piano ad rectos rectam iineam Il

5592331: 7petppiir aima-"rilsan. constituere. .k’ï

2A est donc perpendiculaire à H6. Mais A2 est perpendiculaire à AE; la droite AZ
est donc perpendiculaire à chacune des droites Ho, AB. Mais si une droite est
perpendiculaire au point de section à deux droites qui se coupent, elle est aussi ,
perpendiculaire au plan de ces deux droites (4. I 1); la droite ZA est donc perpen-
diculaire au plan des droites EA, Ho. Mais le plan des droites EA , Ho est le plan z
inférieur; la droite Az est donc perpendiculaire au plan inférieur.

On a donc mené du point donné A , pris au-dessus d’un plan, une ligne droite
A2 perpendiculaire à ce plan. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION Xll.
D’un point donné dans un plan donné, élever une ligne droite perpendiculaire

à ce plan.

Soit donné un plan inférieur, et soit A le point donné dans ce plan; il faut
du point A élever une ligue droite perpendiculaire au plan inférieur.

z

V vm-km .,7 V . I



                                                                     

7 l x
Nevofiaûw Me’Ta’wpov 7: amuïe? To B2, mu

a N a a t f l a [ 1 l007M 700 B 2m 7-0 uronetperov emmaav uœônoç

à n l A: Nn’xôw fi Br, mu du vau A engagiez) 7p Br 7m-

,,r rpinne; axent: n AA.

a z AÏt

a "5’ 9 r l 9 .15m; sur «No euôeîal deaÀÂnÂoi 246w ai AA ,
d

-- au Ï... :- i’dîï’,’ t,e i 1 a a, e N e 1 aTE, n Je puez auner n Br ne uwoxelyevcp 27n-

r t a l a a l’ t a! Cl A 77262,) 7rpoç opôœç erra-r zou n Mimi capot n AA

l 3*. Ï a. c l 5 t x a I al Ira) uwouuyewp 57717:2le 7rpoç opÔaç 20-71.

N a] l D l 3 t tu iT50 capot 6292W: 27:72:53,», «7:0 ’TOU mm;

3 N I N l ’ l 3 I Edingo ŒHIMEIOU 70v A 7rpoç apûocç amarrant: n

a AA3. 075p galle: 7701170721.
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Intelligatur sublime aliquod punctum B, et
a puncto B ad subjectum planum perpendicu-
laris ducatur BF, et pet punctum A ipsi Br
parallela ducatur AA.

Quoniam igitur duæ rectæ parallelæ sunt AA,

r13, nua autem ipsarum BF subjecto piano ad
rectos est; et reliqua igitur AA subjecto piano

ad rectos est. *Dato igitur plane , a puncto A in ipso ad
rectos constituta est ipsa AA. Quod oportebat
facere.

Imaginons un point quelconqueB; du point B menons Br perpendiculaire au
plan inférieur ( 1 1. 1 1 ),A etpar le point A menons AA parallèle à Br ( SI. 1

Puisque les deux droites AA, r3 sont parallèles , et que Br , l’une de ces droites,
est perpendiculaire au plan inférieur, l’autre droite AA est aussi. perpendiculaire
au plan inférieur ( 8. 1 I

D’un point donné A dansvle plan donné, on a donc élevé une perpendiculaire

l L AA à ce plan. Ce qu’il fallait faire.

tï’lïrd-ri .

l z
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I’IPOTAEIE 19”.

’ « N a a Ii N ’ 05 au 21,00 ne dans ewtwedzpl,Ana TOU cun- ,u. l ,
l t a a I ’ xNo 2692711 7rpàç Épeatç aux avannrowm: 27H

l 9 t ’vos «un: M2914.

& N 3 A. l lBi 7&9 «Pum’ràv, i711) nu dU’rOU (nounou

m C I ’ fax Æ; Je N t703 A a?» uvronezpevrp 2mm (p un EU aux: au

I t a t a I 3 a a t 3 tAB, Aï wpoç opôaç ocrera-470007211 2m ne auna

t t. m a jMEIPH , mal M960!» To flat nov EA, AI 27717:6-

i I a A: S N e907, rayât! du wallace: dm TOU A 6V ne um-

B

A

PROPOSITIO XIII.’

Al) codem puncto eidem subjecto piano ,f duæ

rectæ ad rectos non constituentur ad easdem
partes.

Si enim possibile, ab codem puncto A subjecto

piano duæ rectae AB, AI1 ad rectos constituantnr

ad easdem partes, et ducatur planum pet 3A, AF,

sectionem Nique faciet pet A in subjecto piano

T

ë A (E

. ’ I t e116114579) Ëvrme’â’cp 221927411. 110:2sz 7m! AAE’ ou

a! . a N 3 f I a à IJxalpe: AB, At, AAE 2092111 av en ara-w 2mm 9).

V a a x e a, t I a I tKm 27m n TA 7go umnequevqi gonflais) 7:90;

’ I ’ a n I QI a f Iopôœç 2mn, aux: 7rpoç 7mm; capot Toc; d’if’TolJÆ-

N s! N f Iva; «d’un EÔÛeiatç au) ava-ac; Ëy "rap uwozcemewp

’ I t2,717,132» ôpeoiç 770121021 pwvmç. Errera! de

3 A. E a? 3 A: f I 3 [æ .«un; a AAE cum et! 7:90 uwouupevgo 2mm 6p

rectam. Faciat ipsam AAE; ipsæ igitur AB, AP,

AAE recta: in uno sunt plano. Et quoniam FA
subjecto piano ad recto-s est ,V et’ad omnes igitur-i ’

fectas contingentes ipsam , et existentes in sub-
jecto piano rectos faciet angulos. Contingit au-
tem ipsam ipsa AAE existens in subjecto piano 5

PROPOSITION XIII.
Du même point on ne peut élever du même côté d’eux perpendiculaires à

un même plan inférieur.
Car si cela est possible ; du même point A soient élevées du même côté

deux droites AB, Ar perpendiculaires au plan inférieur; conduisons un plan
par les deux (imites EA, Aï; ce plan , passant par le point A , fera dans le plan
inférieur une section qui sera une ligne droite (5. 1 1 ) ; que cettesection soitAAE;
les droites AB , At, AAE serontdans un seul plan. Et puisque TA est perpendiculaire
au plan inférieur , elle est perpendiculaire à toutes les droites quila rencontrent
et qui sont dans le plan inférieur (défi. 5. 1 1 Mais la droiteEAAE, qui est dans le

* un!»
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a ’ t i
si oipœ 6773 TAIE 7min 0,3925 Être-I. Ami. ne œÔTœ

r t t I a r
(W1 mal n 07:0 BAE àpÛn Ëo’rw’ in alpa a; U778

n. r t I r4 e a a IIAE 7p am BAIE, mu aie-w Ëv 794 en emmêle),

e] a x a Iowep sont! (1612114707.

ergo PAIE angulus rectus est. Propter eadcm
rutique et ipse BAE rectus est; æqualis igitur
PAE ipsi BAE, et sunt in une plano, quod est
impossibile.

1 a t A4 a a. l A: ’ N01m capa: 0L7îa Irou ŒUTOU EMMEIOU 7go «une

a I; 5 AV :0 N t a et a r9mm": a) uo au mu 7rpoç op dg avammovrau

3 a i 3 l ! al nien; vos «une [421311. 072p de: Æélëdl.

IIPLOTAEIE 14V.

l’IPÈç si intimât ri m3791 250270; Èpôn’ Ëa-w,

wapéÀAnAac garou! Toi ËwîmÆœ.

EÔÛeÎœ flip Tl; à AB wpàç ËnaÉnpov 75v TA,

El imaéîœv wpàç âpûàç ile-Tw’ Àéyw 37-1 napht-

MÀaÉ in: Toi Ëwiwedoc.

a

Non igitur ab eodem puncto eidem plane duæ

rectæ ad rectos constituentur ad easdem partes.
Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XIV.

Ad quæ plana eadem recta perpendicularis
est, parallela erunt plana.

Recta enim quædam A3 ad utrumque ip-
sorum FA, EZ planorum ad rectos sit; dico

parallela esse plana. l

plan inférieur , rencontre cette droite; l’angle rAE est donc droit. L’angle BAH est
droit par la même raison ;-l’angle rAE est donc égal à l’angle BAE ; mais ces angles

sont dans un seul plan , ce qui est impossible ( aX. 9.).
Du même point on ne peut donc pas élever du même côté deux perpendi-

culaires à un même plan. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XIV.

Les plans auxquels une même droite est perpendiculaire sont parallèles en-
tr’eux.

Que la droite AB soit perpendiculaire à chacun des plans ra, EZ 5 je dis que ces
plans sont parallèles.
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la; 7&9 ml , ËnCatÀÀôptevœ ŒUMWEÉOÙV’TdI. 20,14-

t t l j N, 7,,w7e’7wmy- wozïia’ouŒl «in nom"! velum! 20921411.

T

A

A

’24

EHE

I N
Notamment! mir HG, au.) eÎÀn’tpÛœ in) 7m; H6

l N x a a
70x011 cramerai! 75 K, nui eweëeüxûwmv au

AK, BK. Kal Ève) à AB âpen’iorr: 74:29; 7è EZ

, I A A l a, N NEVÏIWÊÆGV, me; 7rpoç 7m! BK capa: 213021411 ciao-cul

’ N ’ Iet! ne El enCÀw-rwwz imm’er Épen’ t’en-tv si AB’

a; gifla L778 ABK yttria ôpûti ion. Ami Toi cula-ci

(M Ml il 1573 BAK 2,39.; i071, vpzyâvou N3 705

ABK et; J60 synovial «Î 157:3 ABK, BAK (5’0le

5,0817; 21’le 700514, 3772p ion-lu aËJ’tirat’ror’ 05;:

c’t’pa Toi TA, EZ Ëm’vred’at ËnCœAÀâluem coum-

o-oÙM-atr zapoÉÀMAot cipot E772 Toi TA, EZ
Ëwimà’d.

t Il 3 N
Upoç a. ewivrecl’at cipœ, me) Toi Ëànç.

Si enim non, producta convenient inter se.
Çonveniant; facient utique communem sectio-

H

fi
69

nom rectam. Faciant ipsam H9, et sumatur in
ipsâ H6 quodlibet punctum K, et junganturipsæ

AK, BK. Et quoniam AB perpendicularis est
ad planum EZ, et ad BK wigitur rectam exis-
tentem in EZ producto plano perpendicularîs

est A3; ergo angulus A13K rectus est. Propter
eadem utique et angulus BAK rectus est, trian-
guli igitur ABK duo anguli A15K, BAK duo-
bus rectis sunt æquales, quad est impossibile;
non igitur plana FA , EZ producta convenicnt; i
parallela igitur sunt FA , EZ plana.

Ad quæ igitur, etc.

Car si cela n’est point, ces plans étant prolongés se rencontreront. Qu’ils se

rencontrent; leur section sera une ligne droite (5. 11 Que cette section
soit He); prenons dans He) un point quelconque K, et joignons AK; BK’ Puisque la
droite AB est perpendiculaire au plan El, la droite AB est perpendiCUIaÎFe à la
droite BK qui est dans le prolongement du plan EZ (défi 5o Il l; l’angle
A13K est donc droit. L’angle BAK est droit par la même raison; les deux angles
aux, BAK du triangle ABK sont donc égaux à deux angles droits , ce qui est impos-
stble(17. 1); les plans TA, El étant prolongés, ne se rencontreront donc point;
les plans TA, E2 sont donc parallèles. Donc , etc.

. un.». .huu ......".:.. ,,. . .u . ,,,J.. L.»::;-.u.-g à; «An-ana. M’w-NW.
i 41..
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nporaziziâ

a e I a l tBoit! Mo euÔeTau cum-optera: amante]; 7271905

C I 7 I ’3’ t 3Éric eôôeiuç œ7rra,uemç aÀÀnMwï me: , un 2V

N 3 N 3 N I ’ lTa; aura) eau-triât.) oûo’ou’ WdFdÀÂnÂOL 29-71 au

a , x. D là auner enim-29cc. A
I l ’ N C I ’ ’Auo aux!) 50921:1! m’a-rouerez; aÂÂnÂùJV et; AB,

N ’ ’ C IBr raps: d’un eudeiotç aWToMe’mç 02700M601! "roi;

il A 3 N a N s , g»AB, EZ meram-av, un et! 7a) nous amande) ou-

d a I t t wEdl’ A5751; on enCatÀÀoMem 70L (mon un! AB, Br,
AB, EZ ÈwimJ’œ 05 rupines-277m aiÀÂn’Âotç.

Hxôw 702p ci7rà To?! B amusiez) Ë7rl 73 cillai

TÆV AB, E2 È7rt’7reJ’ov noÉÛeFroçii EH, nul 00,41.-

CezAÀe’Tw Té; Ëwzwiîp une? çà H anyeïov, nazi

citai. 703 H 737 fait! EA waPoEÀMÀcç îa’XÛw a; HO,

PROPOSITIO XV.

Si duæ rectæ sese tangentes duabus rectis
sese tangentibus parallelæ sint, non in codem
plano existentes 5 parallela sunt per ipsas plana.

Duæ enim rectæ sese tangentes AB, Br
duabus rectis sese tangentibus AE , EZ sint
parallelæ, non in codem plano existentes; dico

producta plana per AB, Br, AB, EZ non
convenire inter se.

E

An
Ducatur enim a puncto B ad planum per

AE, EZ perpendicularis EH, et occurrat plano
in H puncto , et per H ipsi quidem EA pa-
rallela ducatur ne, ipsi vero EZ ipse HK.

PROPOSITION XV.
Si deux droites qui se touchent sont parallèles à deux droites qui se touchent, et

qui ne sont pas dans le même plan, les plans qui passent par ces droites sont pa-
rallèles.

Que les droites AB , Br qui se touchent soient parallèles aux deux droites AE,
E2 qui se touchent et qui ne sont pas dans le même plan; je dis que les plans qui
passent par les droites AB, Br, ne, EZ ne se rencontreront point, s’ils sont pro-
longés.

Car du point B menons au plan qui passe par les droites AB, El la perpendi-
Culairc BH, et que cette droite rencontre ce plan au point H (51. 1) ; par le point H



                                                                     

.’ ifv t

LErON’ZIÈIiIlEJJIVIîE DES ÉLÉMENTS VEUCLIII’JE. 33

’rïï (Pi E2 ÊIÀHK. Koti Ë’ifâl t; BH ËpÛti i071 7rpiç

ri chai 713v AB, E2 ËwimJiov, ami wpiç mica-oz;

oi’poz Toi; ciWToHéVdç 4573; 66021,01; nazi ado-oc; in;

en?! Jimi’ Tôy AE, EZ Ëwovre’J’p ôpûoiç rouiez: 7m-

m’otç. Amen" «Pi attiriiç inœre’pot TârHe, HK 0500:

in! au?” du: 75;! AE, ’EZ imm’dp’ ôpûâ sipo; ira-lu

inca-ripai 755v dm; BHG’, BHK ywwôy. Kœi irai

wupoËÀMÀo’ç ion-ni tiBA 7;? H6; et; oi’pot 67:25 HBA,

3H9 janvier: (Paris! ÊpÛatîç in: ricin Opôvi J2 ri

62:3 BHo° spot cipal au) à :5773 HBA- à HB aïpœ

73? BA wpiç Ëpôoiç ici-w. Ami Toi au’roi hi ri BH

omni 7:9? Br irri 7rpiç ËpBçiç. 15ml 05V 26627:: n’

BH hoir «Melon; TotTç BA, Br Tepyou’a’otiç émii-

Âdç api; ôpôoiç içiwnuev’ riiBH oipot mai et;

J’mi 759 BA, BI’ imm’M 7rpiç BpBaiç ici-7:.

Ami Toi aÔToi «Tri ri EH nazi 753 Jimi 75v H6,
HK Êwmiôlcp 7rpiç âpeoiç ÊWI. Ti Ali Jimi 7:31!

H6, HK iwivreâ’a’v in: 70’ J’mi Tôt! AB, EZ° ai

. .
Et quoniam EH perpendichlaris est ad planum
per AE, EZ, et ad omnes igitnr rectas contin-
gentes ipsam et existentes in piano par AE , EZ

rectos faciet angulos. Contingit antemjpsam
utraque ipsarum H6, HK existens in piano pet
AB, Ez ; rectus igitur uterque angulorum me,
BHK. Et quoniam paralleia est BA ipsi H6 5 ipsi

,igitur HBA, 3H9 anguii duobus rectis æqua-
les surit. Rectus autem 3H0; rectus igitur et
HBA; ipse igitur HB ipsi BA ad rectos est..
Propter eadem utique EH et ipsi Br est ad
rectos. Quoniam igitur recta EH duabus rectis i
EA, 3P se mutuo secantibus ad rectos insis-
tit; ipse igitur BH et piano per BA , 3P ad

i rectos est. Propter eadem utique BH et piano
per H9, HIC ad rectos est. Sed planum per
HG, HIC est ipsam per AB, E2; ipsa igitur BH

piano per AE, EZ est ad rectos. Ostensa autem
BH sipo; w; ont Tôt! AB, El i7n7re’îp ËWi api; est HB et piano per AB, Br ad rectos; est
ipda’ç. EJ’u’xÛn d’à si HB Mi en; Jmi 743v AB,

Br i7rl7re’dq) 7rpiç ripez? in: fi nazi 71:3 d’ici

men0ns He parallèle a EA et HK parallèle à E2 ( 51A. 1 Puisque la droite BH eSt per-

pendiculaire au plan des droites AE , EZ , elle.fera des angles droits avec toutes les
droites qui la rencontrent et qui sontdans le plan des droites AE , El (déf. 5. 1 1 ).
Mais cette droite est rencontrée par chacune des droites Ho, HK qui sont dans le
plan des droites AE , El ; les angles 3H9, BHK sont donc droits l’un et l’autre. Et
puisque BA est parallèle à Ho, les angles HBA, BH6 seront égaux à deux angles
drOÎtS (.29. I ). Mais l’angle BHO est droit; l’anglŒBA est donc droit; donc HB

est perpendiculaire à BA. Par la même raison, BH est perpendiculaire à Br. Et
puisque la droite BH est perpendiculaire aux deux droites EA, Br (111i se coupent
mutuellement, la droite HB sera perpendiculaire au plan des deux droites BA, Br
(4. 11). Par la même raison, la droite EH est perpendiculaire au pian des
droites He, HK. Mais le plan les droites He, HK est le. même que celui des
droites AB, E2; la droite BH est donc perpendiculaire au plan des droites AE , El.
Mais on a démontré que la droite HB est aussi perpendiculaire au plan des
droites AB , Br ; et cette droite est aussi perpendiculaire au plan des

111. 5

a
A: ’t
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155v AE, El imm’dq) ipôti’ Ii BH oipœ vrpàç

inoiTEPOV T6512 fiai Tôt! AB, BT,’ AE, El iman,-

dwy ôpûti ira-T13. Upiç ai (Fi ÊWiWèÆd si œÔTti sui-

62706 5,3975 ËO’TI, mapaiAÀuÂoi ici-Tl Toi iwiwedœ°

wapaÉÀMAav aipat ia-Ti T3 d’ici Taiv AB, Bl" Éri-

çeÆov T93 allai T131! AE, E2.

liait! aipat «No, nazi Toi iëtiç.

nporAziz zç’.

Boit! (No iWiWëdæ deciÂÂnÂœ 5778 ivrITIe’d’au

Twiç TépcrnTxt, cri nattai atÔTÆV Taptoti 7m-

poiAÂnÀai sic-r.

Aria 752p 277197294 deaÉÀMÀoz Toi AB, TA

15ml inti-ridiez; TO5 EZHGD "renvidera, ZOII’di

(Ë «auto Toptaii gansa-au! et; EZ, H6° Àéyw
ô’Tt TrapoiÀÀnM’ç êtî’TIV ri EZ Tri H6).

EÏ 7oip [Mi , inCotÀAôptevau’ aLÎ El , HO , trin:

E77) Toi Z , G) prépa, il Ë7ri Toi E,H mpmaaûwm.

EnCeCAtio-Ûwaow «in i7ri Toi Z, guipa, nazi 074.0317-

autem et piano per AE, EZ perpendicularis;
ipse igitur EH ad utrumque planorum per AB,
Br, AE , EZ perpendicularis est. Ad quæ vero
plana àdem recta perpendicularis est, parallela
sunt ea plana 5 paraiieium igitur est planum per

AB, Br ipsi per AE, EZ.
Si igitur duæ, etc.

PROPOSITIO XVI.

Si duo plana parailela a piano aiiquo secentur,

communes ipsorum sectiones parailelæ sunt. v

Duo enim piana paralieia AB, FA a piano
EZGH secentur, communes autem ipsorum sec-
tiones sint ipsæ E2, H9; dico parailelam esse
EZ ipsi H6.

Si enim non , produetæ EZ, H9, vei ad partes

Z , (à, vei ad°E, H convenient. Producantur
ut ad partes Z, G , et conveniant primum in K.

l

droites ne , El; la droite BH est donc perpendiculaire à chacun des plans des
droites AB, Br, AB, El. Mais les plans auxquels une même droite est per-
pendiculaire sont parallèles entre eux ( 14. 1 1); le plan des droites AB, B1" est
donc parallèle, à celui des droites AB, E2. Donc, etc.

PRQPOSITION XVI.

Si deux plans parallèles sont coupés par: un plan quelconque, leurs com-
munes sections sont parallèles.

Car que les plans parallèles AB , TA soient coupés par un plan EZHO,
et que leurs communes sections soient E2 , He); je dis que EZ est parallèle à He.

Car que cela ne soit point; prolongeons les droites EZ, He ; ces droites se ren-
contreront on du côté des points z , o, ou du côté des points E , H. Prolongeons
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Thœm, WPG’TÊPovæ une; .73 K. Kg; 2m) à EZK à, Et quoniam ipsa EZK in A13 est piano , et omnia

70’," A3 am. gamma, ,uaî flairs-oc oi’pao Toi Évri Tif; igitur in ipsâ EZK puncta in AB sunt piano. Unum

EZK mufle: Ëv T97 AB ion-t’y ËTHTIÉJ’QB. Eu «Pi Tôt! i7ri autem ipsorum in recta EZK punctum est K ; t
7,7; EZK dada; anfleîôy à", .75 Ko çà K au à, ipsumigitur K in AB est piano. Propter eadem a:

. B iE Z

T5 AB iaTiv imm’é’o’. Ami Toi ouiToi (hl T3 K nazi

à! T93 TA ËoTiv iwzwédp’ Toi AB, TA aipat iWiWâdœ

ËnCatÀÀo’ptwot aupwrea-OÔ’VTou. 05 oupwiWTouw «Pi,

J’ai Ti TrapoiÀÀnÀat ÜTrone’ÎTÛou’ aïno oi’pot et; EZ,

H6 eôôeïou inCatÀÀa’juwou Ë7ri Toi Z , 6 flip" Topo-

Treo-oô’yTau4. Opinion; à; 021501421» 3T: on; ÈZ, HO

eôôeïau midi Ë7ri Toi E , H pipa ËuCooAAtiposVou

aupoweTaÙVTau, Aï «Pi Ë7ri ponJ’ÉTepot Toi5 pipa

wptvriTIToua’ou TrapoiÀAnÀoz’ ria-1° wœpoiÀÀnAoç oi’paç

’ta-Tiv si EZ Tjï H6.

Edit’ oipoi No, nazi Toi i532.

lithine ipsum K et in FA est piano ; ipsa igitur
A3 , FA plana producta convenient. Non con-
Veniunt autem , cum parallela supponantur; non ’

igitur EZ, H9 rectæ productæ ad partes Z, 6
convenient. Similiter utique demonstrabimus
reclas EZ, H0 neque ad partes É, H pro-
ductas convenire. Ipsæ autem neutrâ ex parte
convenientes paralleiæ surit; parailela igitur
est EZ ipsi Ho.

Si igitur duo , etc.

ces droites vers les points Z, (9, et qu’elles se rencontrent d’abord au point K.

Puisque la droite EZK est dans le pian AB, tous les points pris dans EZK seront
dans le plan AB. Mais le pointK est Un point de la droite EZK; le point K est
donc dans le plan AB. Par la même raison , le point K est dans le plan TA; les plans
AB, TA prolongés se rencontreront donc entr’eux. Mais ces plans ne se ren-
contrent point, puisqu’ils sont parallèles par supposition ; les droites EZ,, H9 pr0-
longées ne se rencontreront donc pas du côté des points z , o. Nous démontrerons

semblablement que les droites El, He prolongées ne se rencontreront point du
côté des points E, H. Mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun côté sont
parallèles (défi 55. 1); la droite EZ est donc parallèle à la droite He. Donc si, etc.

... A... -.« .----. ou . cm...)
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HPOTA212 15’.

Boit! «No 55827:2: Ôwà WdFdÂÀfl’Âw? Ê7rt7rz’ÆwV

vëpmww, eîç TOI); cula-où;Aâyouçtrpnen’aawal.

A60 yaàp eÔÛe’Ïou aï AB , TA Ôwà watpaÀÀn’Àwv

Ë7n7re’âlœv Tôy HG, KA, MN tramée-emmy navrai.

qui A, E, B, 1*, Z, A anpeïct’ Àéyw 371 2,07417

. e c a N cl r ’.a; n AE même wpèç 7th EB 007w; a Il 71735;
Tilt! 2A.

O

PROPOSITIO XVII.

Si duæ rectæ a parallelis planis secentur, in

eâdem ratione secabuntur. .
a Duæ enim rectæ AB, FA a parallelis planis

HG), KA, MN secentur in punctis A, E, B,
r, z, A; dico esse ut recta AE ad EB ita ipsam
PZ ad 2A.

X
Emè’eu’xûwmu 7&9 aï AI, 13A, AA , ne!) «rupt-

CaAAÉ-rw il AA tu; KA ËWIWÊËq) nacrai Tôle.” an-

].teïov, mal Ëweëüxewmv a; E3, El. K1? Ëweî

(No Ëwîweîœ wapoÉÀÀnAoL 7è KA, MN 67:3 Ém-

7re’îou 708 BRAS Tâ’flt’â’rdl , aï noulet) attirât! "ro-

un K
Mat) aï En, BA wapoÉAÂnÀoî n’a-I. AtcÈ tu ouïrai

K MpE Ba E p.
z AA N

Jungantur enim ipsæ AF, BA, AA, et. occurrat

AA plano KA in puncto E, et jungantur ipsæ
E5, EZ. Et quoniam duo plana parallela KA ,
MN a plano EBAE secantur, communes ipsorum
sectiones E5 , BA parallèles sunt. Pr0pter eadcm

PROPOSITION XVII.
Si deux droites sont coupées par des plans parallèles, elles seront coupées

en même raison.

Que les deux droites AB, m soient coupées par les plans parallèles He, KA,
MN aux points A, E, B, r, z, A; je dis que AE est à EB comme r2 est à 2A.

car ÎOÎSUOHS Al" a 13A , As , et que la droite AA rencontre le plan KA au point E, et
joignons E3 , El. Puisque les deux plans parallèles KA, MN sont coupés par le
plan EBAE, leurs sections communes E5, en sont parallèles (16. u). Par
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A»), êm) No Ëwlweùt wapaiAMÀa. Toi H6, KAx utique, quoniam duo plana parallela H6, KA

N ’ è n57:3 inme’dbu trouI AEZI relavera: , au nanan

N l ’ a ’ Xdô’faw TOHatÏ ai Aï, El wœPaËÀAnAor un. Kan 27m

N l t l w N tnantirai: Tou ABA wapat [Aldl’ 7m WÀEUFCOV 7m;

a A! et e ... ’ I a! a x 2 eBA 2092m nant: n En, animant! apat en"! a);

l PIAE qui; 711113 EB ourwç

I a. x I a.Babas! Ève) TPI’yKdVOU 7’00 AAT wapœ [un ’raw
t x ...si AS wpoç 7nv4 mA:

N N t? C H a IwÀeupwv 713v AT eôûem menu n aval, avuîtoyoy

i x l ... cl e tÉniv5 (Âç à AS 7rpoç 711116 41A 007w; n Il 7rpoç

wifi ZA. Edeixôn à? nui à; si A3 wpÈç 79178 3A

afin); ri AE Wfàç vair?) EBt nazi dag citiez? AE 793; i

Tiltllo EB vif-rat; il Il wpÈçTîtIu 2A.

Boit! situ No, nui Toi ËEîÎÇ.

HPOTAEIE m’.

Boit! eÔÛeTot Entwédgo aux!) 5793; 2963;; ,5, au)

I t î , N ’ l N ’ N 3 Iflatt’Tœ n: «Fi «un; 27172194. 7a) cum-go 2711772de

7:93; ôpûèç zanzi.

’ N I r N t I J I qEuôem yatp w; n AB w uwonetpevq) t7n7reaço

x a t a! I r1 x r t. t7:90; opôotç sans. A294.) on un www-ct m du:

N 9 I N C I 9 I ten; AB emmêla 7go uwonewmp armada wpoç

3 a I I lop :1;th .

a plano AEZP secantur ,. communes ipsorum

sectiones AP, EZ parallelæ sunt. Et quoniam

trianguli ARA ad uuum laterum ipsum 15A recta

ducta est E5 , proportionaliter igitur est ut An

ad F13 ita A: ad 5A. Rursus quoniam trianguJi

’ AAP ad unum laterum ipsum AF recta ducta est

EZ, pr0p0rtionaliter est ut Aï ad 2A ita rz ad.

ZA. Ostensum est autem et ut A5 ad EA ita

ne ad en; et ut igitur ne ad ne ita rz ad ZA.

Si igitur duæ, etc.

PROPOSITIO XVIII.
Si recta plano alicui ad rectos sit, et omnia

par ipsam plana eidem plano ad rectos erunt.

Recta enim quædam AB subjecto plano ad
rectos sit; dico et omnia per ipsam A3 plana
eidem subjecto plano ad rectos esse.

y 3.4.; .À A . ) . t. CECI.

la même. raison , puisque les deux plans parallèles He, KA sont coupés par le
plan AEZT, leurs sections communes A1", El seront parallèles. Etpuisque la droite Es:
est menée parallèlement à un des Côtés BA du triangle ARA , la droite AE sera à la

droite EB comme la droite sa est à la droite en ( 2. 6). De plus, puisque la
droite El est menée parallèlement à un des côtés Ar du triangle AAT, la droite A3

està la droite 5A comme la droite r2 est à la droite 2A. Mais on a démontré que
la droite A: est à la droite 51A comme la droite AE est à la droite des ; la droite AE
estdonc à la droite EB commela droite r2 est à la droite 2A ( 1 1. 5 ). Donc si, etc.

PROPOSITION XVIII.
Si une droite est perpendiculaire à un plan, tous les plans qui passeront par

cette droite seront perpendiculaires à ce même plan.
Qu’une droite quelconque AB soit perpendiculaire à un plan inférieur; je dis que

tous les plans qui passent par la droite AB sont perpendiculaires à ce même plan
inférieur.

,- on. .. au V, dag, en. si. r-.. a- W
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4 l l NEnCeCÀno-Ûw gap du, Tu; AB Ëwiwedlov Tel

si a l NAE , ami son) Kawa trapu 700 AE Ë7n7rédbu tu)

N f ’ P X Ntme uwonezyavou n TE, un eÎÀn’pdw Évri Tnç

(, l N d a A. A,.E Taxon! enflerai! To Z, ami aïno Tao Z 7p TE

, n 5] ’ N I EVrPriç 0990:; nxeœ av ne AE intwedp n ZH. Kai

a a e t l t e l a r a I27:2: n AB 7rpaç To LWOKeIIMEt’OV mura-2&1! opÛn

x t I a t c I a 4,2,"! , mu 7rpoç vracs-am d’un Tu; awroyevœç azura;

Producatur enim per ipsam AB planum AB,
et sit communis sectio plani AE et plani sub-
jecti ipsa PE , et sumatur in TE quodlibet punc-
tum Z, et al) ipso Z ipsi FE ad rectos ducatur
in piano AE ipsa ZH. Et quoniam A3 ad sub-
jectum planum perpendicularis est, et ad om-
nes igitur rectas contingentes ipsam, et exisv.

5502120; nazi ado-ac; Ëy Tél dwonezpe’iarêrinwe’dlq) 5963i tentés in subjecto plano perpendicularis est A3;

26-7", à AB. 53mg un) 7,93; 7,)", TE 5PM gfl-w-fi quare et ipsa ad TE perpendicularis est ; angulus

â’pat :5713 ABZ 7min: 5,2611, ion-w. E071 à? malt; igitur ABZ reculs en. ESt autem et ipse HZB
a"; H23 5P9,;. WœpéëMMç glu grava fi A3 7&7 rectus; parallela igitur est AB ipsi ZH. Ipsa
ZH. H erg A3 76; zj.,,,°m,lm’,,(f, 37,,m’gtq, mu); 03,94; autem AB subjecto plane ad rectos est; et ipsa

s x ,1 N I ’ i .26.7.1. ne" 5 HZ «Pa 7?, ôwomwwp 93mg?) HZ igitur subJecto plane ad rectos est. Et

3 l
vrpclç ôpôaiç sur". Kari È7n’7r m9011 7rpoç Èwifledav Planum ad Planum recmm au, quando. Com-

’ il I N a. N a. . I -0,2669 Ëa-TIV, o’rcw ou 71,4 nana Tom; un, amwgæw, muni sectiom planorum ad rectos ductæ rectæ

x t a. e x m I ’. - ’TF0; 5,39m; obéirent: 21592on 2V en Tan! immdëoy m un° Plaanm rehquo 1313110 ad n°105 511m:

Car menons. le plan AE par la droite AB , et quela droite TE soit la commune
section du plan AE et du plan inférieur; dans la droite TE prenons un point quel-
conque Z ; de ce point z et dans le plan A15 menons la droite ZH perpendiculaire à
la droite TE. Puisque la droite AB est perpendiculaire au plan inférieur, cette
droite AB sera perpendiculaire a toutes les droites qui la rencontrent et qui sont
dans ce plan (déf. 5. 1 1 ); la droite AB est donc perpendiculaire à la droite r15;
l’angle ABZ est donc droit. Mais l’angle H ZB est droit aussi; AB est donc parallèle

à ZH (28. I ). Mais AB est perpendiculaire au plan ïinférieur; HZ est donc
perpendiculaire au plan inférieur (8. Il). Mais un plan est perpendiculaire
à un plan ,’ lorsque les droites menées dans l’un de ces plans sont perpendicuv
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N n a I t ’ l 9’ X N N71,: Mm?) armada) 7119; opBotç am, zou 7p zonp

N 2 I N a C x N a r:trama ’7’th 2717:2de 7p TE et! en Tan! 97177:2 on!

N ’ i n. t a I au e71,: AEË’ qui; 599d; oigCBuo-oo n ZI-I edeÛn Ta) 07m-

. I N ’ I p N H 3 I12151.;qu Ë7r17reJîp 7rpoç oPÛdç’ 70 alpe! AE e7r17ndbv

.’ Î I5995:! ira-1 713039713 droneiptevov Ëwmedlovtl. 01401:1);

a t m a IN de1xeaio’e-rou ami 71’55’de Toc Æ1ournç AB "217252:

a t I t l E I ’ Iopen Tuyxotyoyrot "po; To UWOKEIHEVW e7717reîor.

l N a t f a.En? ripa EôOild, zou fra 2514;.

I
Il P O T A2 I 2 16 .

a î I Aflair No 27153994 ’rëyvotvrot oiAMAot 2717295»

N N 9 N il? N N N ’ Il» N N71111 7rpoç tapez; p, zou n un!" dUTwV 70111." 7:52

’ ou ’ l t a t a!«un,» en1wedp7rpoç open; sarrau.

a N t I
Av’o 7d? ÉWIIWEÆd Toi. AB, Br 76;) u7roxe1p.ewp

a I t a t a] t t ’ A. t«71’17er 7rpoç opûaç 207w, nown de (107’601! rreput

al I I r] e a. e 1 a ze ne» n BA’ Anjou 0711; BA Toi u7r01t21luevq) 27177an

et communi sectioni P1. planorum in uno

planorum plano AE ad rectos ducta 2H ostensa t . t
est subjecto plano ad rectos; ergo-13E planum

rectum est ad subjectum planum. Similiter . a
uthue demonstrabuntur et omnia perqipsam.AB . l .
plana. recta quælibet ad subjectum planum.

Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO XIX.

Si duo plana se mutuo secantia plano alicui ad t t
rectos sint , et communis ipsorum sectio eidem A
plano ad rectos erit.

Duo enim plana AB, BF subjecto plano ad
rectos sint, communis autem ipsorum sectio
sit 3A; dico BA subjecto plano ad rectos esse.

R , 9 I ,7rpoç op et; sot-ml. . nMû 7è!) , un) â’xôwauv 67:13 708 A O’HILLEIIOU ëy Non enim , et ducatur a puncto A in plana

Ml? 7’53 AB éWMËdÏp 73? AA 2602152 717:8; épilai; quidem A3 rect AA ad rectos ipsa AB, in

Jaires à leur commune Section et a l’autre plan (est. 4. n ), et l’on a démontré

que. la droite 2H menée dans le plan ne perpendiculairement à la droite TE , com-
mune section des plans, estaussi perpendièulaire au plan inférieur; le plan AE
est donc perpendiculaire au plan inférieur. Nous démontrerons semblablement
que tous les autres plans qui passent par la droite AB sont aussi perpendiculaires
au plan inférieur. Donc si, etc.

PROPOSITION XIX.
Si deux plans qui se Coupent mutuellement sont perpendiculaires à un plan ,

leur commune section sera aussi perpendiculaire à ce plan. t
Que deux plans AB, Br soient perpendiculaires a un plan inférieur , et que

leur commune Section soit En 5 je dis que la droite BA est perpendiculaire au plan
inférieur.

Car que cela ne soit pas; du point A menons dans le plan AB la droite AE
perpendiculaire a la droite As (11.1), et du même point et dans le plan Br
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à AB, 2;, æ! 75,3 BI’ Êmm’dp 717 TA 7:95; êpûoiç plane autem Br ipsi FA ad rectos ipsa Al.

q . a tsi A2. Kou 2’7rei Tà AB Ë7r1’7rtdlov âpûo’v iw1 rapt); Et quoniam planum AB rectum est ad sub-

7à zizaneimvov, kari 71:1" zani? cade-51’ 70m7 7? jectum, et communi ipsorum sectioni AA ad

- t a t a a. 3 ’ ’3’ i l ’AA 7rpoçop9otç 21’ 79» AB 671’32de manu n AE’ n rectos in plano AB ducta est AE; ergo AB.

A]; 51”30; 5,5615 ému qui; 75 Ûwoneiyeyay Ë7r1’7rëâau. perpendicularis est ad subjectum planum. Simi-

Oluoiwç à; égailla, g," ne!) à A2 5155.5", Wpàç liter utique demonstrabimus et AZ perpendi-

l’ N ’ N a cTa uwoneîluww êfiweæw. 027,3 70,, (lu-mu alfa, cularem esse ad subjectum planum; ergo ab

A

armiez) 708 A "ra? Ô7ro1te1yivgoe’7r17re’ÆqJ (No ed- codem puncto A subjecto piano duæ reclæ ad

02741 wpàç Ëpûoiç oivearrocptêvm sirli! Ê7ri Toi oui-roi rectos constitutæ sunt ex eâdem parte, quod

[45’971 , drap Écrit! débucher 03,1; défiez "Il; dwouez- est impossibile; non igitur subjecto plano a

[même Ëw1wêdqa o’t7rà 703 A amadou citrate-7461131741 puncto A constituentur ad rectds , præter ipsam

711:3; dpûoiçz, 7min: Ttïç AB zanni; 701.45; est, AB communem sectionem planorum AB, Br.

AB , Br im7rédluv.

Boit! d’un chio , mai Toi :5179 Si iâitur du°: en?
a

menons la droite AZ perpendiculaire a la droite TA. Puisque le plan AB est perpen-
diculaire au plan inférieur, et que la droite AE a été menée dans le plan AB per-

pendiculairement à la commune section AA de ces plans , la droite AE sera perpen-
diculaire au plan inférieur. Nous démontrerons semblablement que Al est per-
pendiculaire au plan inférieur ; du même pointA on a donc mené du même côté

deux perpendiculaires au plan inférieur, ce qui est impossible ( 15. n ),- du
point A on ne peut dont: pas mener d’autres droites qui soient perpendiculaires
au plan inférieur, si ce n’est la commune section AB des plans AB , Br. Donc, etc.

. .

a ...... i-



                                                                     

LE ’ÔNZIÈM’E LIVRE DES ÉLÉMENTS" D’EUCLIDE.

HPOTAZIS n’-

a t l * t N N i UnEn "que: 7mm une Tpmv 7(4)?!th 2mm w

I I c A. N w l I -«spam-ou , d’un owo1ot1ouv T"; ÂOI’IIMÇ 1421572;

Itic-1 mira-31 peTaÀapCowomtIou.

. I N l a hË’Ttpeai. flip 7min n 7:95; 7go A u7ra 7p1wy yat-

71âiv e’w17re’d’wv 755v 1572-3 BAT, I’AA , AAB 7rep1-

exérôw kiwi 37-1 Tôt! 57:3 BAT, TAA , AAB 7a)-

N N m N l I amon No 57ro1ot1ouv 7m A017tnç lançon; un
"Évry METdÂdflCM’O’Heî’dI,

X

41

PROPOSITIO xx.

Si solidus angulus sub tribus angulis planis
contineatur f duo quilibet relique majores sunt

quomodocunque sumpti. d
Solidus enim angulus ad A sub tribus an-

gulis planis BAF , PAA , AAB contineatur; dico

angulorum BAP, FAA, AAB duos quoslibet
reliquo majores esse quomodocunque sumptos,

B

Bi [m’y 05V out dard BAT, r13: AAB 766W]!!!

i’o-ou émana; de), occupât! 3’71 No 57r01ot1oô’v

75’; M17n’iç peizove’ç sic-11”. E5 d’à 06’, garrot

[Miroir ne Ô7rà BAT, nazi cuvera-aira) qui; a"?
AB 2692195 un) rio" Wpdç ouin-fi enflait,» 71,3 A 71;?

du?) AAB gauliez Ëv 7,5 «Mi Toit! BAT Ë7r17riclllp

Yen à Ûwà BAI-J , au) misât.) 75 AA in ri AB,

E r
Si quidem igitur BAI? , PAA, AAB anguli

æquales inter se sint, evidens est duos quos-
libet reliquo majores esse. Si autem non, sit
major angulus BAT, et constituatur ad rectam
AB, et ad punctum in ipsâ A angulo AAB in

plano per BAF æqualis angulus BAR, et po-
natur ipsi 4A æqualis AE , et per punctum E

PROPOSITION XX.
Si un angle solide est compris sous trois angles plans, deux de ces angles, de

quelque manière qu’on les prène, sont plus grands que l’angle restant.

Que l’angle solide A soit compris sous les trois angles plans BAT, un, AAB; je
dis que. deux quelconques des trois angles plans BAT, TAA , AAB, de quelque ma-
nière qu’on les prène , sont plus grands que l’angle restant. r

,4..-..lhbh-v fl*v*-.W«rk--w«aw--Avs- M- 0’41

Car si les angles BAT, TAA , AAB sont égaux entr’eux , il est évident que deux

quelconques de ces angles sont plus grands que l’angle restant. Si cela n’est
point, que l’angle BAT soit le plus grand. Sur la droite AB et au point A de cette
droite, construisons dans le plan BAT l’angle BAE égal à l’angle AAB(25. 11 );

faisons ÀE égal à AA (5. 1 ); que la droite Ber, menée par le point E , C0upe

i 111. ô
«NM »-....-. .4, s au-.." -1- .4-t:. M
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N I Av enazi d’1oi nu E anpeiou d’1otxôe1o’ot n BEY Taureau)

Toi; AB , Ar 25621:2; zonai Toi B, r 67114274 , zoti
Ëmëeu’xdworow et; AB, AI. Koti irai l’a-n êO’TlV ri AA

AB, zonai «Pi ri AB, d’u’o d’il AA, AB cilla-i1! AE,

AB 7m13, zoti Marion; 67:73 AAB 7wil1’ot 7,5 :5773 BAE

i’o-n’ Boiwço’t’pot ri AB Béa-21 75 BE ion-i1! in. Koti

s’wei «No a; AB , AI 737 Br fanfare? eÏo-w , du! ri

AB tri? BE iâeixdn 70W Àomd oi’Pot si Aï Mm”;

75’; ET [1.21,er ici-71’. Kdl inti in êtîTiVJ; AA 7517

AE , zonai Ali si AI, zani Bic-1°; ri AI Boiser»; 75;
ET ,ueiëaw imiv’ gariez. cipal. si 67:3 AAT 7wt’1’otç

D

A
l

mB
saTif; 5773 BAT 1.421,54»! Êo’TÎV. Edeixdn à?

ôwà AAB 737 ami BAE i’on- ai and 67:13 AAB,

AAT Tiiç 67113 BAT pagayé; ais-1V. Optoiwç d’à

d’aiËopw in zozi coi humai adyd’uo AuptCowÉMeVou

75; Àomïtç peiëove’ç sic-1V.

t a! X N N f NEau! capot G’Tëpîd, zou Tel. afin.

LE ’ONZIEME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

ducta BIEF secet rectas AB, Al” in B, F punclis,

et jungantur ipsæ AB, AP. Et quoniam æqualis
est AA ipsi AE , communis autem A]! , duæ igi-

tur AA, AIS duabus AE , AB æquales , et an-
gulus AAB angulo BAS æqualis; basis igitur
AB basi B15 est æqualisi Et quoniam duæ AB ,

AI’ ipsâ 3P majores sunt , ex quibus A3 ipsi

BE ostensa est æqualis; reliquaigitur AI’ reli-

quâ EF major est. ELquoniam æqualis est AA

ipsi AB, communis autem AF, et basis AP
basi Er’ major est 5 angulus igitur AAP angulo

a r
EAF major est. Ostensus est autem et angulus
AAB ipsi BAR æqualis; anguli igitur AAB , AAP

angulo BAF majores sunt. Similiter utique’ de-

monstrabimus et reliquos duos quoslibet sumptos

reliquo majores esse.
Si igitur , etc.

les droites AB , Ar aux points B , r, et,ioign0ns AB , Ar. Puisque AA est égal à se ,
et que la droite-A13 est commune, les deux droites AA, AB sont égales aux deux
droites AB, AB; mais l’angle AAB est égal à l’angle BAH; la base AB est donc égale

in la base BE ( 4. 1 Et puisque les deux droites A13 , AI’ sont plus grandes que la
droite Br, et qu’on a démontré que la droite AB est égale a la droite BE, la droite

restante Al" sera plus grande que la droite restante Br. Et puisque la droite AA est
égale à ladroite AE, que la droite AI est commune , et que la base Aï est plus
grande que la base Br, l’angle AAr sera plus grand que l’angle EAr (25. 1 ). Mais
on a démontré que l’angle AAB est égal à l’angle BAE ; les angles AAB , AAr sont donc

plus grands que l’angle BAr. Si l’on prend deux autres angles quelconques, nous
démontrerons semblablement qu’ils sont plus grands que l’angle restant. Donc, etc.

l l
l

a g a iMi a; t .x 4in y [ .-.«Wek; a . .x la «.1; . a . n , h . ., - v - ’v- n 4,. r
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IIPOTA212 né. PROPOSITIO XXI.
Amant "ipsâ 7min 67:3 EAœwa’vwv ÊI OmnÎS sondas angulus Wh minOTÎbus Hua!!!

TEO’Œd’Paw ËPÛZJV yœWÔ’v ËWIZIÉÊM reple’xe-rau. quatuor rectis angulis planis continetur.

En?!) ("qui 7min Il 9793; tu; A weplexo- Sil. solidus angulus ad A contentus planis au-
l ,uévn 67:3 Ë7r17n’wav 7wwô’v , 7:39 :576 BAI" , TAA, gulis BAF , FAA , AAB ; dico angulos BAF ,

AAB’ Ae’yw 37: ai 67:3 BAT , rAA , AAB "novai- PAA , AAB quatuor rectis minores esse.

pan! àpBôy ËÀaia-a’ove’ç aie-w. a
A

A
f

p lB r A 5’EîÂgçew 9,0» gp’xgmgnnç 7,31, AB, AI, AA Sumantur enim in unâquâque ipsarum AB,

70765,70, ,"HETŒ 7è B , r, A, M.) EWQÇU’XOŒO-œy AP, AA quælibet puncta B, P, A, et jungantur

aï Br, TA, AB. K4) Ère) ("qui 7min: il 7:95; i13533 Br: FA; AB- Et quoniam SOÏÎdUS 3113111115
763 15ml 79157 7m15? Êmm’îm reptêxwa: 75;: ad B sub tribus angulis planis continetur PBA,

5773 TBA, ARA, TBA , No éromzoûy 7-17; ÂOI- ARA, PBA, duo quilibet reliquo majores sunt;
fig perforé; eîm’ aï 1p: 157:5 IRA, ABA 7-17; anguli igitur PBA , ARA angulo FBA majores

67,6 [RA fugué; n’a-h A"; né 1671! N un) a; sunt. Propter cadem utique et anguli quidcm ’
F1)". 57,5 BrA, ArA 7,7; 57,3 En; lueflroyéç ego-"I. BPA, AFA angulo BFA majores sunt. Anguli

A; a? à"), rAA, AAB 7-3; 67,3 rAB Meiëovg’ç autem rAA, AAB angulo FAR majores sunt;

PROPOSITION XXI.
. Tout angle solide est compris sous des angles plans qui sont plus petits que quatre

angles droits.
Soit l’angle solide A compris sous les angles plans BAF , TAA , AAB; je dis queles

angles BAT, rAA, AAB sont plus petits que quatre angles droits.
Car dans chacune des droites AB, Ar, AA, prenons des points quelconques B, 1*, A,

et joignons Br, m , AB. Puisque l’angle solide B est compris, sous les trois angles
plans rBA, ABA, TBA, deux quelconques de ces angles seront plus grands que
l’angle restant ( 20. 1 1 ) ; les angles rBA, ABA sont donc plus grands que
l’angle TBA. Par la même raison, les angles BrA, ArA sont plus grands que l’angle
BrA , et les angles TAA , AAB plus grands que l’angle me 5 les six angles rBA , ABA ,

.....sz.47- i ...a-..... ...- .t;-x:. , ,V- - A A
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sieur ai 35 â’pu gaviez: et; 57:9: IRA, ABA , BTA,

M’A, rAA, AAB fluait! 15:: dwà TBA , RrA ,
OTAB ,ueiëove’ç tic-w. AÀÀaÈ a; qui"; ai 572-5 TBA ,

RIA , FAR d’oeil! Êpôœïç 7m: n’ait" a; â’pœ 353

a?! Iw

f!

"Il A

sex îgitur anguli PBA, ABA, RrA, ArA, PAA ,

AAB tribus PBA, BFA , PAB majores sunt. Sed

tres anguli FBA , BFA, PAR duobus rectis æqua-

les saut; sex igitur anguli PBA, ABA, BFA,

a: 67:6 rRA, ARA, RrA, ArA , rAA, AAB æu’o

5,39131: pari-Taré; tien. Karl in?) airain-ou 75V ART,

ATA , AAB 7131745va et; qui"; 7min" chia")? ôpûaïç

7m: n’a-h, ai in 75v 7,01131! 79:75va Ëwe’at yar-

N’ai aï 67:6 rRA, ArR, BAT , ATA , AAr , TAA,

AAB, ARA”, BAA ËPÛaÎÂ; Î’a’au aïe-D, (51! ai

67:?» ARr, RrA, ATA , rAA, AAR , ABA ÉE 7a)-
w’au 6’110 51:95:» m’ai pëiê’oveçll’ Mitral â’pat et; drô

BAT, 1jAA, AAB Tpg’ïç glairions reple’xoua-œt ’ràv

arquait! 7min ramifia"! 5,39133! émia-rayé; EÎO’IV.

à! A lt NA77020’d. capot , ne" 7a GEflÇ.

APA, PAA, AAB duobus rectis majores sunt.’

Et quoniam uniuscujusque triangulorum ABF,

AFA , AAB tres anguli duobus rectis æqua-
les saut , ergo trium triangulorum noVem.
angulirRA , APR, RAr, APA, AAr, PAA,
AAB , ARA, BAA se: rectis æquales sunt, ex
quibus anguli ARr, RrA, ArA, PAA, AAR,
ARA sex anguli duobus rectis sunt majores;
reliqui igitur BAF, PAA, AAB tres anguli con-i
tinentes solidum angulum quatuor rectis mi-
nores sunt.

Omnis igitur , etc.

RrA, ArA, rAA, AAB sont donc plus grands que les trois angles rBA, au, ms.
Mais les trois angles IRA, RrA, rAR sont égaux à deux droits ( 52. 1),-
les six angles rRA, ARA, RrA, ArA, rAA, AAR sont donc plus grands que deux
droits. Et puisque les trois angles de chacun des triangles ABr, ArA, AAB sont
égauxà deux droits, les neuf angles TBA, Ars, BAT, ArA, AAr, TAA, AAB,
ARA, BAA de ces trois triangles sont égaux à six angles droits; maisles six angles
ARr, RrA, ArA , rAA, AAB, ARA sont plus grands que deux droits; les angles res-
tants R’Ar, rAA , AAB qui comprenent l’angle solide sont donc plus petits que quatre

angles droits. Donc , etc.

.i ......y ...-..
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nporAzxz i6.-

I - P f P wBali! du? qui"; Moule" intimât, «w au J’uo Tu;

Mn"? Z É in? maint; "au: Carré trouç en W s t . F M 11 ,
I l 9 l l 5l fie N . J I aneplean Je «ont; tu: tu mu Won-av 20’711!

a N a N l V ’e I ’Ine un! emaywoua-wy vaqua; w un; myure?
continrent.

..-

PR-OPOSITIO XXII.

Si sint tres languli plani,.quorum dito reli-
quo majores sunt quomodocunque sumpti ,
contineant autem ipsos æquales rectæ; possibilc

est ex iis conjungentibus æquales rectas trian-
gulum constituere.

9 a
A r A

Enwcow 7927; filmiez: Ëwi’vreJ’ol ai C716 ABT ,’

ABZ , HGK , 59 et; «No 7:7; honni"; perforé; sin-c”

miwp Me’TatAatptCava’Mwm, aï Mil? dm) ABT, ABZ

75; serra HGK , ai r 67:6 ABZ, HoK «a;
57:5 ABT, nul in et; 15th HGK, ABT 75; 137:5
AEZ, nazi ion-www l’au: aï AB, Br, AB, EZ, H6,

6K eôeeïcu , nul imëedxôwaaw aï AT , AZ , HK’

A674.) 37: 911742761! En"! in 75:: i’a-wv 717; AT,

z in K
Sint tres anguli plani ABI’ , AEZ, HGK , quo-’

tum duo reliquo majores sint quomodocunque
sumpti , anguli quidam ABP , ABZ angulo HGK,

anguli vero AEZ, HQK angulo ABP, et adhuc
anguli PIC-9K , ABI’ angulo ABZ , et sint
æquales AB, 31”, AB., EZ , HO, 9K rectæ,
et jungantur ipsæ AP , AZ, HK, dico p05:-
sibile esse ex æqualibus ipsis At, A2 , HK trian-

PROPOSITION XXII.

Si l’on atrois angles plans, si deux de ces angles, de quelque manière qu’on

les prène, sont plus grands que l’angle restant, et si ces angles sont compris , i
par des droites égales, on pourra construire un triangle avec les droites qui joi-

gnent ces droites égales. A tSoient les trois angles plans ARr , ABZ , HGK; que deux de ces angles , de quelque
manière qu’on les prène, soient plus grands que l’angle restant, c’est-à-dire que

les deux angles ABT , ABZ soient plus grands que l’angle HoK , que lesxdeux angles
ABZ , HGK soient plus grands que l’angle ARr, et que les deux angles HeK,
ABT soient plus grands que l’angle ABZ; que les droites AB, Br , A15 , El, H6, 6K
soient égales; joignons Ar, Al, HK,’ je dis qu’on peut construire un triangle.r .,.,.H .1143 -; (a

- in" aï- .æ a A v ne

j’uœngu

-fls .fivu M.

pue-h V W. Ath». W". a ,- V . a .... ,
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Ale, HK 7pt’7wvov quarante-eau , murée-71v 511

75v Ar, Al, HK No 57rotauoi77 7:7; Mimi;
perforé; tic-W3.

1517457 037 ai Ô7r-5 ÀBT, ABZ, HGK 7min

7cm) intima; aie-i , (pavepàv 5’71 nazi 7651! AT,

Al, HK i’awv géranium 63741757 êO’TIV in 759

7074W 756224 AT, Al , HK TFI’jszOV ava-Triadodœl. E1

à? ad , t’a-"raout: aïno-w, ml autem-aira: 795:; tri"

(9K 256514 , nul 7-53 wpàç 457?; cupule) 76,3 8, 7j?

57:5 ABT 7min; in» ri 157:5 KGA’ un) Mia-9a) tu;

75v AB, BT, AB, E2, Ho, 6K in à 6A, nazi

I R E a V
A A AA j r A

à I t a t )emfeuxdwmv ai KA , HA. Kan 27m d’un et; AB ,

a N A S 3, X x eBT d’un Ton; KG) , 9A tout tien, mu yawls: n

t N I a, P t a! l ,1 emon; 79) B Monet 7p une KOA mn’ Bats-I; capet n

N a] 2 C tAT Bain-et 7p KA Êovlvô mchtl 27:25 ai une ABT,

HOK 717g Û7r5 AEZ perforât: EÏG’IV, in» d’5 si :5775

gulum constituera , hoc est ipsarum AF, AZ,
HIC duas quaslibet reliquâ majores esse.

Si quidem igitur anguli ABF , ABZ, HGK
æquales inter se sunt, evidens est et ipsîs A17,

AZ , HK æqualibus factis possibile esse ex æqua-

libus ipsis AP, A2, HIC triangulum constitui.
Si autem non , sint inæquales , et constituatur
ad rectam OK ,5 et ad punctum O, angulo ABP

æqualis KQA; et ponatur uni ipsarum AB, Br,

AB, Ez, HO, (9K æqualis 0A , et jungantur

ipsæ KA, HA. Et quoniam duæ A13, Br duabus

K9, 9A æquales sunt, et angulus ad B an-
gulo KOA æqualis; basis igitur AT’ basi KA

est æqualis. Et quoniam anguli ABT’, HGK

angulo ABZ majores sunt, æqualis autem an-

.. r. I (V. L. w :Ien

avec des droites égales aux droites AT, Az , HK; c’est-à-dire que deux quelconques

des droites AT , Az , HK, sont plus grandes que la droite restante.

Si les angles ABT , ABZ, HeK sont égaux entr’eux , il est évident que les droites
AT , Az , HK étant égales, on pourranconstruire un triangle avec des droites égales aux

droites AT, A2, HK. Si cela n’est point, que ces angles soient inégaux. Sur la
droite 6K et au point e de cette droite , construisons l’angle KoA égal à l’angle ARr

(25. 1); faisons la droite 0A égale à une des droites AB, Br, AB, El, HG), 6K, et
joignons KA, HA. Puisque les deux droites AB, BT sont égales aux deux droites
K6, 6A, et que l’angle B est égal à l’angle KGA, la base Al" est égale a la base KA

(4. 1 Et puisque les angles ARr, HeK sont plus grands que l’angle ABZ , et que

. ....Md a w... A-tœ - A "77-7. -. h .--». Mu
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ARr 11.7675 KGA’ à à’pœ 67:8 H6A 75; 67:2:

AEZ pillwa i771. Kari 57:25 (No ai H8,p6A Joris

Jmais AB, El in: tin-l, and 7min si 57:5 H811
7min; 751"; 67:5 A1527 tarifai" [Béa-Io; d’un à HA

Béa-ta); 75’; Al MEI’ÇŒV Ëaw’y. AÀÂai ai HK , KA

75k KA peiëave’çsia’r WOÂÀLPN site; ai HK , KA 75?;

A2 perforé; 21’077. Ia-n d’5 si KA 7g? AT° ai Ar,

HK il»: 75?; Àomïtç 75?; AZ perforé; EI’FIV.

Quoiwç (5’58 321.551.429 57: nul ai [.457 AT, AZ

7:7; HIC [serfouir tic-J , m5371 a; AZ , HK 717ç AT

perforé; tic-r ébranlai: aïpd. Écrit! in 75v i’aaw

i717; AT, A2 , HK "uniflore: rondeau-94;. Omp
ide: 3275m.

gulus ABF angulo KGA; angulus igitur HGA
angulo ABZ major est. Et. quoniam duæ’HG),

9A duabus AE, EZ æquales sunt, et angulus
HÔA angulo ABZ major ; basis igitur HA basi AZ

major est. Sed ipsæ HIC, ICA ipsâ ICA ma-
jores sunt 3’multo igitur ipsas HIC , kA ipsâ A:

majores sunt. Æqualis autem ICA ipsi Av, ipsæ
igitur AT, HIC reliquâ AZ majores. sunt. Similiter

utique demonstrabimus et quidam AI’ , A2 ipsâ

HIC majores esse, et adhuc ipsas AZ , HIC ipS’â

AP majores esse; possibile igitur est ex æqua-
libus ipsis AF, AZ, HK triangulum constituera.
Quod oportebat ostendere.

l’angle ARr est égal a l’angle KeA, l’angle HGA est plus grand que l’angle ABZ. Et

puisque les deux droites HG), 9A sont égales aux deux droites AB, E2, et que l’angle
HeA est plus grand que l’angle ABZ, la base HA estplus grande que la base Az
(24. 1 Mais les droites HK, KA sont plus grandes que la droite KA (20. I );
donc , à plus forte raison , les droites HK , KA sont plus grandes que la
droite AZ. Mais KA CSt égal à AI; les droites Ar, HK sont donc plus grandes que la
droite restante A2. Nous démontrerons semblablement que les droites Ar, Az sont
plus grandes que la droite HK, et que les droites A2 , HK sont aussi plus grandes
que la droite AT; on peut donc construire un triangle avec des droites égales aux
droites Ar, A2, un ( 22. 1). Ce qu’il tallait démontrer.

î

...-"MW" . M a A... V m4531».
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AAAQE.

C NErrata-M au 80621:4: 7727; 7min: i7n’7reJ’o:

e Â? t a: Nai 07:5 ABT, ABZ , HGK, aw ou «No 7M; ÂOIWHÇ

l a! I . I(141672; garum: mirs-p peratÀaptCarapwau ,

t l a N awepzexe’rwmy de attira; in: 20921:1! ou AB, BI’,

b ’ ,AB, El, H9, 6K , mu emfeüxdwa’aw aï AT,

V El NAl , HK’ Ana) on d’ouvrir ËWIV in un: in)?

N I I
vau; AT , AZ , HIC TpljszOV connecta-0m, Tou-

l I I N C N7277: 7mm 57: ai «No 7:1; Mm"; ,u’eZovt’;

Q I I 1 D l ’3’un 7mva MeTaAœyCctvoleratl. El par ouv

I l NWdÂM’ a; 7:po; 7-01; B, E, 6 6141.0210]; 7min:

a; x’ l 1tout: tin-w, in: ira-omet: nul et; Al", Al HK’,

t a] e I a. a. ; aun: mouron ou d’un 7:1; honni; perCoveç. E:

I î si a] t Nd’2 ou , tac-amati: attira-o: au 71725; 70:;B ,E, 9

I I b l e l N Cflop-2:01; Minou, un: parfait: n 7:po; tu,» B end-

: A: t N . l a] a! 2szdç 7m 7:pc; 70:; E, a [Milëwt’ capet errez:

un)»; AT 1592271. êuctn’pat; 767w Al, HK. Kari

t PI Q e N(parapet: on n AT p.26, encrêpez; 7M Al, HK

N i N l ’ i f1 V b7?; an; parfait! 25’715. A57!» on au: ai Al ,

ALITER. il

Sint dati tres anguli plani ABI’, AEZ, HGK,

quorum duo reliquo majoras sint quomodo-
cunque sumpti; aontineant autem ipsos æquales

rectæ AB, Br, AB, Ez, H9, 61C, et jun-
gantur ipsæ AF, AZ, HIC, dico possibile esse

ex æqualibus ipsis Ar , Az, HIC triangu-
lum constituera , hoc est rursus duas reliquâ
majores esse quomodocunque sumptas. Si qui-
dam igitur rursus anguli ad puncta B, E, G)
æquales sint, æquales erunt et ipsæ AI", AZ,
HK, et erunt duæ reliqnâ majores. Si autem
non, sint inæquales anguli ad puncta B, E,
G, et major ipse ad B utrolibet ipsorum ad
E, G); major igitur erit et recta AI’ utrâlibet

ipsarum AZ , HIC. Et manifestum est ipsam A?
cum alterutrâ ipsarum AZ , HIC reliquâ majorem

esse. Dico et ipsas AZ, HIC ipsâ AI’ majoras

AUTREMENT.

Soient donnés les trois angles plans ARr, AEZ, HeK; que deux de ces anglas , de
quelque manière qu’on les prène , soient plus grands que l’angle restant; que ces

angles soient compris par les droites égales AB , BT, AB, E2 , He , (9K , et joignons
Aï, Al , HK; je dis qu’on peut construire un triangle avec des droites égales aux x
droites Ar, A2, HK; c’est-à-dire que deux de ces droites, de quelque manière
qu’on les prène , sont plus grandes que la’droite restante. Si les angles B , E, 6
sont égaux, les droites AT , Az, HK seront égales (4. 1 ), et deux de ces droites
seront plus grandes que la droite restante. Si cela n’est point, que ces angles
soient inégaux, et que l’angle ARr soit plus grand que chacun des angles E , e, la
droite AT sera plus grande que chacune des droites AZ , HK ( 24. I ) ; et il est évi-
dent que la droite AT avec l’une ou l’autre des droites A2, HK sera plus grande que

la droite restante. Je dis que les droites Al, HK sont plus grandes que la droite Al".

-7 -. - ..i ...-... un

x

- »- .- -»......-. ..s tua-n ..."... fi v 4Vs... A... a- »’....4.-i. , .
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HK 7:7; AT perforé; sial. 20727755760 74:5; 737A13

2:39:19: un? 755 7:95; 157;? amusie» 755 B 7j? 57:5

HGK yawl; in ri 57:5 ABA , un) 721’795) (au; 7557

AB, Br, AE, E2, ne, ex 77:17; RA, mati
ineê’eéxôæmv et; AA, M. Kari 37:25 Na a;

m,x

B

esse. Constituatur ad rectam A8 et ad punctum
in ca B angulo HGIC æqualis ABA, et ponatur
uni ipsarum A3 , BD, AB, raz , H6, 9K æqualis

3A , et jungantur ipsæ AA , At. Et quoniam

AB , BA d’un-i m7; H9, 6K in: eia’ir Êæœ7e’pæ

ixare’pçz, nul 7min in; mpae’xouo-r Bain-t; ripa:

ni AA Boire: 737 HK i’a-n 57714. Km) 27:5) ai 7:95;

707; E, e rapeiozçyww’m 7:7; 57:5 ABT 1.Le;-

Coye’; tian, (5: si 157:5 HGK 7j? 57:5 ABA Ëo’7lv

in? Muni ripa: si 7:95; 7gb" E 70371,68 7:7; 57:5
A31" pelât: 54-71. K45 57:25 «No ai AB, BT 5’075

75:7; AB, El 7’71: Je"): ËKaTe’Pœ Ëmzre’pçt, un)

73mn? 57:5 ABZ 7min; 7:7; 57:5 ART gaffant
577158451; 5’90: il A2 fiée-w; 75?; AT fieffer

duæ AB, 13A duabus ne , 9A æquales sunt
utraque utrique , et angulos æquales continent;
basis igitur AA basi- HIC æqualis est. Et quo-

niam anguli ad puncta B, 9 angulo ABI’ ma-

jores surit, quorum angulus BOX angulo ARA
est æqualis ; reliquus igitur angulus ad E afi-
gulo A317 major est» Et quoniam duæ AB, Br

duabus AB, EZ æquales sunt utraque utrique,
et angulus ABZ angulo ABP major est; basis
igitur Az basi AP major est. Æqualis autem

Sur la droite AR et au point R de cette droite construisons l’angle ARA égal à
l’angle HGK (25. 1); faisons la droite RA égale à une des droites AB, Br, A15, 52,

ne, ex, et joignons les droites AA, Ar. Puisque les deux droites AB, RA sont
égales aux deux droites ne, (9K , chacune à chacune, et qu’elles comprenant des
angles égaux , la base AA est égale à la [base HK (4. 1). Et puisque les angles
E, o sont plus grands que l’angle ARr,.et que. l’angle HeK est égal à l’angle ARA,

l’angle restant E sera plus grand que l’angle ARr. Et puisque les deux droites
AB, Br sont égales aux deux droites AB, E2 , chacune à chaCune , et que l’angle
ABZ est plus grand que l’angle ARr, la base A2 sera plus grande que la base AT

111. 7



                                                                     

K

A

,y

’ ,

t .;

Sil. ,Ni.
.3;

:1

t; )I

1.2l t

Lsa ’

t r’v l
.

A,

,.

V l

lfut
l

Ms"

tr, IF
b 4-5ce!" ’

W....-,

A

50 LE ONZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. a
577in I714 d’5 5531549" ri HK 7:17 AAt ai aillant A2 ,

HIC «:5: AA , AT pagayé; nm. A7075 ai AA , AT

757; AT perforé; sic-r nous sipo: «Î Al, HIC

B

ostensa est HK ipsi AA, ipsæ igitur Az, HIC ipsis
AA, AT majores sunt. Sed ipsæ AA, Ar’ ipsâ AI’

majores sunt 5 multo igitur ipsæ A2, HIC ipsâ AP

E 6

N N a!
7:1; AT perforé; ei717, 7m AI, AZ, HK :2de
9595157 ai No 75; Mimi; perforé; sin 7:55:77:

C r t a! a x 8 a ...yt7œ7tot,u atropttwtr’ duret-rot! capot e771: en 7a):

777w 777; AT, A2, HK. TPiywvoy 707724747971.
07:59 55’s: 5231271.

majores surit; ipsarum AP, A2 , HKigitur rec-
tarum duæ reliquâ majores sunt quomodo-
cunque sumptæ; possibile igitur est ex æqua-
libus ipsis A1", Az, HIC triangulum constitui.
Quod oportebat ostendere. t

(24. 1). Mais on a démontré que la droite HK est égale à la droite AA ,- les
droites A2 , HK sont donc plus grandes que les droites AA, AT. Mais les droites AA,
Ar sont plus grandes que la droite AT ( 20. r ); donc à plus forte raison les
droites A2, HK sont plus grandes que la droite Ar; deux des droites AT, A2 , HIC , de
quelque manière qu’on les prène , sont donc plus grandes que la droite restante.
On peut donc construire un triangle avec trois droites égales aux droites Ar, A2, HIC
(22. 1 Ce qu’il fallait démontrer.
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IIPOTAZIEA 27’. PROPOSITIOXXI’II.

En ejus: 7527:5: 5971755157, 537 ai 5’55 75; Ex tribus angulis planis, quorum duo reliquo

I I . a .Mm"; perforé; tien 717731 peTaÀœpCuvoyevat, reliquo majores sunt quomodocunque sumptt,
77epeaiy çwviatv’cu77zi7ot79au’ Je? 5’75 75L; qui; solidum angulum consumera ; oportct Nique

tres angulos quatuor rectis minores esse.7e77aipwv 596557 ËAot’77orat; tirai.

Sint dati tres anguli plani ABI’, ABZ, 89K,157753777 aï (iodais-au 7pe7; 7min: 29717250:

aï 57:5 ABT, ABZ, HGK, du ai 5’50 75’; ÀOIÇ’ïfiç quorum duo reliquo majores sint quomodo-

Huron; 37753771: 7577p MerÂdMCdvo’luchu, cunque sumpti , adhuc autem tres anguli qua-
g." y; a; 71,97; uao-épair: 5P957 ËAaÉ77mç’ 5’27 55 tuor lrectis minores; oportetutique ex æqualibus

En 755: 775w 7:27; 57:5 ABT , ABZ , HGK fripai-V ÎPSÎS ARr: ABZ! HQK solidum angulum mm

7m47? 70775777971. stituere.

A TA 2HAmINiQÛwa-œr tu: a: AR , Rr , AB, EZ , ne, Abscindantur æquales AB, Br, AB, EZ, ne,
6K , nazi Ëweëeu’xewmv ai AT, AZ, HK’ d’om- GK, et jungantur ipsæ AP , AZ, HIC,- possibile

75v sipo: in): in 751: 777w 777; AT, A2 , HK Îgüur est ex ils æqualibus ipsis AP, AZ, HIC

PROPOSITION XXIII.

Construire un angle solide avec trois angles plans, deux de ces angles, de
quelque manière qu’on les prène, étant plus grands que l’angle restant; il faut

que ces trois angles soient plus petits que quatre angles droits.
Soientdonnés les trois angles plans ARr, ABZ, HeK ; que deux de ces angles,

de quelque manière qu’on les prène, soient plus grands que l’angle restant, et
que ces trois angles soient plus petits que quatre droits; il faut avec des angles
égaux aux angles ABT, ABZ, HGK construire un angle solide. L

Faisons les droites AB, ET, AB, 52, ne, ex égales entr’elles, et joignons AT, A2, HK.

On pourra, avec des droites égales aux droites Ar,A2, HK construire untriangle (22. t).

l I
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I I
7913751701: 757711777971. 207277:27:00 75 AMN,

1;! l t tu l» l577e 577111 un; 7117 par AT 7p AM, 7117 de Al

N a! t a.7p MN, nazi en 771v HK 731 AN, au.) 7:29:-

h I C
yeypaéçôw 7:29) 70 AMN 791720701! 2512M; 0 AMN,

x a I a A: t I :I t a!mu etÀnthw 70705 70- 22117901" e777: 5’71 1170:

h N ’ à ’ N N N9770; 705 AMN 7917706700 , 11 77:1 mon 7011! 7Mo-

» N à911w 125705 , 11 51:76;.

A I’ A Z
57252596609771: ai AIE, ME, NE’ A577) 57: ri

AB 9.1.21,sz 577i 717; A5. Ei 7059 [ail , 5’70: 7711
E77): 5 A3777 AS, 1’1’ êAot’77œr. E7720 79572909

5’711. Karl 57:25 7711 577): 7’11AB 7j1’AE, En): 5

1251i AB 7j? Brio-751: l’a-11’ ’4’ AIE 52’905 777 BT 57751!

17112. H 9è AS 7g"; 5M, 5’50 si ai AB, BT au)?»

triangulum constituera. Constituatur ipsum
AMN, ita ut æqualis sit quidem AF ipsi AM, ipsa

Vero AZ ipsi MN, et adhuc ipsa HIC ipsi AN ,
et describatur circa AMN triangulum circulus
AMN, et sumatur ipsius centrum, erit utique
val intra AMN triangulum, val in uno laterum
ipsius , val extra.

A.Sit primum intra, et sit ipsum a, et jun-
gantur ipsæ A5, ME, NE; dico A]! majorem
esse ipsâ A3. Si enim non , vel æqualis est
AB ipsi AE, vel minor. Sit primum æqualis.
Et quoniam æqualis est AB ipsi A5, sed quidem.

AB ipsi BP est æqualis; ergo A5 ipsi B1" est
æqualis. Ipsa autem A: ipsi 5M, duæ igitur

Construisons le triangle AMN , de manière que Ar soit égal à AM, A2 égal à MN,

et HK égal à AN (22. I). Décrivons ensuite une circonférence de cercle AMN au-

tour du triangle AMN (5. 4 ); prenons le centre de ce cercle , le centre
de ce cercle sera ou en dedans du triangle AMN au sur un de ses côtés, ou hors
de ce triangle.

Que le centre du cercle soit d’abord en dedans du triangle; et que son centre soit le
pointa; joignonsjAE, ME, NE; je dis que AB est plus grand que AS. Car si cela n’e5t
point, la droite AB sera égale à la droite AB.” ou plus petite que cette droite.
Que la droite AB soit d’abord égale à A3. Puisque AR est égal à A51, et que AR est

égal à Br, la droite A: est égale à BT. Mais A3 est égal à 5M,- les deux droites AB,



                                                                     

Nt ... H ,1 , u r I r aI qun; A: , nM tout 2161? 01:11:72ch estampait, au"

r c f. N c I si . I 2lBan-u; n AI Boum 79 AM anonymat [au 7mm capa.

N n I l l ’ t1; 5m) ARN 7p 67:3 AEM Ërrw in. Alu. 7a cuva.

- f N ’ l .- 3 a ilN nul a [n’y 67:3 ABZ 7p u7ro M:.N 5mn 46"", c

r N l u t al nami 2’71 n 57:3 HGK 731 67:0 N.:,A’ au cth qui;

a N t l
au 57:3 ABI’, ABZ , HGK 7min: 79m qui? une

lAEM, MEN, NEA 22m î’m5. MM ai 7,027;

e .- ’ N
ou 67:5 AEM, MnN, NEA TéTPœO’W opûauç

. N n: si C t ,sic-lyi’amô’ zou ai 7,321; capa: un 07:0 ART, ABZ,

HGK finance-n! ÊpOat’îç in.) eiaiy. Two’uelwœt J2

nazi Tee-ceint» ËPQZSV ËAcîwoyeç, 3m? oï’rowov’

«in Æpœ ri AB 75 A52 l’anis-718. A5740 N9 371

oôâ’è héraut! Ëmlv tiAB 72.7 ALE. Eî’yèp ébrouât!

Ëc’rw’ aux) mie-9a) au? plu AB i’cn 1530,127J’È Br l’a-n

il En, nul ËmCetixôw à OH. Rot) Êwel l’a-n ici-Tir si

AB 7513T, l’an in) au) à 50 tu? EH’ aime and
Aomâ 3A0 Aomfim frit" KM Écrit: i’n’vracpaiîtîmàoç

a’t’pœ Il AM tri; OH, un) boyautai! 75 AM3 71,3 OHE’

garni d’un à; a; SA 737:3; 7911! AM 051w; il 30
"p5; 723v" ont immolez 023mm à); à A3 :7135;

’ LE ONZIEME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDÈ. 53.
AB, Br duabus A5,- EM æquales sunt utgaque
utrique , et basis AP basi AM supponilur æqua-
lis; angulus igitur ABI’ angulo AEM est æqualis.

Propter cadem utique et quidem angulus ABZ
angulo MEN est æqualis , et adhuc angulus
HGIC angulo NEA; tres igitur anguli ABF,
AEZ-, HGK tribus AEM, MEN , NEA sunt æqua-

les. Sed tres anguli AEM , MEN, NEA quatuor

rectis sunt æquales; et trcs igitur anguli ABP,
ABZ, HGK quatuor rectis æquales suut. Sup-

ponuntur autem et quatuor rectis minores ,
quod absurdurn ; non igitur AB ipsi A5 æqualis
est. Dico igitnr neque minorem esse AB ipsâ

A5. Si enim possibile, sit; et ponatur ipsi
quidem AB æqualis 50, ipsi vero BP æqualis En,

et jungatur ipsa OH. Et quoniam æqualis est
AB ipsi Br, æqualis est et 250 ipsi En; quatre
et reliqua A0 reliquæ HM est æqualis; paral-
lela igitur AM ipsi on , et æquiangulum AM5
ipsi 0H2; est igitur ut 5A ad AM ita ’50 ad
on 5 permutando igitur ut A5 ad 50 ita ÀM

Br.sont donc égales aux deux droites A3, EM, chacune à chacune; mais la base
AF est supposée égale à la base AM ; l’angle ABr est. donc égal à l’angle AEM
(8. x). Par la même raiSOn , l’angle ABZ est égal à l’angle MEN, et l’angle HGK égal à

l’angle NEA; les trois angles ART, ABZ, HeK sont donc. égaux aux trois angles
EM , MEN, NEA. Mais les trois angles AEJM , MEN, NEA sont égaux à quatre droits,-

les trois angles ABr, ABZ, HeK sont donc égaux à quatre droits. Mais on les a sup-
posés plus petits que quatre droits, ce qui est absurde; la droite AB, n’est dame
pas égale à la droite AS. Je dis de plus que la droite AB n’est pas plus petite que A3.
Qu’elle le soit, si cela est possible; faisons la droite 50 égale à AB, la droite En égale

à Br, et joignons on. Puisque AB est égal à Br, et la droite 50 égale à la droite au; la

droite restante A0 est égale à la droite restante NM,- la droite AM est donc paral-
lèle à la droite on (2. 6); les triangles AM3, 0H53 sont donc équiangles; la droite SA
est donc à AM comme 50 est à on (4. 6) 5 donc, par permutation , la droite AS est
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713v 5:70 057w; il AM wpàç 77h14 OH. Mil,sz
d’à ô AS TillÇlEO’ [1.21,ng alpœ and il AM 757;

OH. A705 7; AM mina 7:5 AI île-n. un) il
AIÏ sipo; 717; OH 11.215601! Enfin E772) 03v J’u’o

eéôeîùfl5 ai AB, Br duo.) 7.27; DE ,t En l’au:

aie-i, au) Béa-l; tiAT Bains)»; fig OH [4212er
20-74” Maries cipal. ri 67:3 ABI’ 7wriaç 7g; du?)

05H gazeux êaw’v. OILLOIIŒÇ N J’eifcpzv 37: au)

7l Mèt’ 15ml ABZ 777; :5773 MEN Heîëaw Êa’TÏV,

il d’à Je?) HGK vif; 13775 NEAt ai c’t’pœ 7,327;

gantiez: ai 157:3» ABI’, ABZ, HGK ’rplâiv 745v 67:3

AEM, MEN, NEA lutiné; dm. AM’ 11’577?)

ART, AEZ, HGK Terra-cipal! 5,99651! flaireurs;
Üwo’zw’Tatr woÂÀçâ’ défet ai (in!) AEM, MEN,

’ N a lNEA Terra-capter Ëpôwv 51077 ÊAoÉa-aotleçlô. AÂÀŒ

ad 0H. Major autem A5 ipsâ 50 ; major igitur

et AM ipsâ on. Sed AM posita est ipsi AF
æqualis; et igiturAP ipsâ OH’major est. Quoniam’

igitur duæ rectæ AB, BF duabus DE, En æquales

sunt , et basis AP basi 0H major est; angulus
igitur ABP angulo 0:11 major est. Similiter
utique demonstrabimus et quidem angulum ABZ
angulo M’EN majorem esse, angulum autem HGK

angulo N’EA; ergo tres anguli ABF, ABZ, HGK

tribus AEM, MEN, NEA majores sunt. Sed
anguli ABF, AEZ, HGK quatuor rectis minores
supponuntur 5 multo igitur anguli AEM , MEN,
NEA quatuor rectis minores sunt. Sed et æqua-

les , quod est absurdum; non igitur A13 minor
est ipsâ A2. Ostensum est autem neque æqua-

un) l’a-au, 2’ng âr-rîy’7 draver 0&1; dépoté AB lem; majorigiturABipsâ A5. Constituaturutique

’ M l f, ’ l SIhoca-vair à": 717; AS. Eîeixûn Je on ouds HTM’

I A: ’ l ’ lparfait! cipal il AB 711; AIE. Avewaurœ J54 coma

a. l N N . I 9 lnu E anMemu 792 TOU AMN mmÀov 277172940

a puncto E circuli AMN plane ad rectos ipse 2P 5

et quo majus est quadratum ex AB quadrato ex
A: , huic æquale sit quadratum ex 2P, et jun-

x 1 t e H x t? a z : t a t a.mon; open; n a? me: a: ,uezëw en": 7o 0mn 7m;

N t N I SIAB unipare? ne 027:0 7H; AIE, Émail,» nov

à 50 comme AM est a on (16. 5). Mais A5 est plus grand que :0 ; AM est donc plus
grand que on. Mais nous avons fait AM égal à At; la droite AI’ est donc plus grande

que on. Et puisqueles deux droites AB, Br sont égales aux deux droites DE, au, etque
la base AI est plus grande quela base on, l’angle ABr est plus grand que l’angle 05T!

(24. 1). Nous démontrerons semblablement que l’angle AEZ est plus grand que
l’angle MEN, et l’angle HeK plus grand que l’angle NEA; les trois angles ABr, nez, HeK

sont donc plus grands que les trois angles AEM, MEN, NEA. Mais les angles ARr,
ABZ , HeK sont supposés plus petits que quatre droits; donc à plus forte raison les
trois angles AEM, MEN , NEA sont plus petits que quatre droits. Mais ils sont égaux à

quatre droits, ce qui est abSurde; la droite AB n’est donc pas plus petite que la
droite A3. Mais on a démontré qu’elle ne lui est point égale; la droite AB est donc

plus grande que la droite AE. Du point E élevons la droite EP perpendiculaire au
plan du cercle AMNI( 12. n ); faisons en sorte que le quarré de 3P soit égal à
l’excès du quarré de AB sur le quarré de AS ( lem. suiv. ) , et IOÎS’JOÛS FA, FM, PN.

l. » .--«.- mon ,.j;c;:.«.ww«4.i
æ-..;- ,V -... .... z ,i . - - -A
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t t m x a Ignard 70 givra Tu; EP, un sweëeuxewa-aw

a x c .- a I a tai 19A, PM, PN. Karl un: n :413 opOn en: 7rpoç

t a I Q I x t e ITo eau AMN nandou emmd’ow au: 7rpoç mata--

sl n. fi a Il a c *7M upas un! AS, ME, Na. opÛn en": n PIE.

N ’ a g N l lKm cm: l’a-n Êwly n A55 7p EM, un!" de au)

l l l é Nvrpoç épela; si EPt Bang cipal. n PA Bain-e: 7p PM

’I , d , t n : lmu sen-1’. Aral Tac «un: d’à un: n PN enare’pa

gantur ipsæ PA, PM , PH. Et quoniam P2 per-

pendicularis est ad planum AMN circuli ,- et
ad unamquamque igitur’ ipsarum A2 , ME , Nt? *

perpendicularis est P2. Et quoniam æqualis est

A3 ipsi EM, communis autem et ad rectos
ipsa 2P; basis igitur FA basi PM æqualis est,
Propter eadem utique PN utrique ipsarum FA ,

I

E

A TA
l 75v PA, PM Ëam’v i’am’9t ai que)"; ëpot ai PA, PM est æqualis; tres igitur rectæ FA, PM ,* s

PM, PN l’a-au aîÀNiAouç sial. Katl i772) ,ueîëo’v

N N a t N a j 9li071 75 aivrà Tu; AB trou 037m 7m; AS, énerva: tout!

PN æquales inter se sunt. Et quoniam quo
majus est quadratum ex AB quadrato ex A2,

Jwômnm Ta 017,5 fi”; 3p. 7.3 017,4 017,3 75;; A3 huic æquale supponitur quadratum ex 5P; qua-
î’fl, age-If; 7-07; 017;?) «à: AS, EP. To7; Æè c27ro’ dratum igitur ex A3 æquale est quadratis exiAz,

Tây A5. ’ E1, 70.0, a") .75 027,), 75; A1) , àPeà 7è!) 2P. Quadratis autem ex A: , 2P æquale est qua-
. 3 l N 3l 3 X N11 13ml AEPt 73 nippa cm0 ’1’"; AB nov en: en,»

&wà 75; PA° t’en épaté AB 7;? PA. AM8: 75

dratum ex AP, rectus enim ipse Air,- quadratum
igitur ex AB æquale est quadrato ex FA ,- æqualis

Puisque la drOite,,PE est perpendiculaire au plan du cercle AMN, la droite DE sera
perpendiculaireà chacune des droites A5, ME, NE ( déf. 5. 1 1 ). Et puisque A5?
est égal à EM , que la droite 5P est commune , et qu’elle est perpendiculaire à ces

deux droites, la base PA est égale à la base PM (4. 1 Par la même raison, x
la droite PN est égale à chacune des droites PA, FM; les trois droites PA, PM, PN
sont donc égales entr’elles. Et puisque le quarré de EP est supposé égal àl’excès

du quarré de AB sur le quarré de AE, le quarré de AB estdonc égal aux quarrés

des droites A27, EP. Mais le quarré de AP est égal aux quarrés des droites
a, EP (47. 1), car l’angle AEP est droit; le quarré de AB est donc égal au

quarré de FA,- la droite AB est donc égale à la droite PA. Mais chacune des
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yéti AB l’an irriv Émis-"ru 75v Br, AE , EZ, H0 ,

6K, 737 d’à PA l’a-n Êuœre’pat 751i FM, PN’

Émis-Tu cipal 751! AB, Br, ne, El, He, ex
Erreur-r? 76’511 FA, PM, PN in Ëa’TÏ. Kari 37:2)

5:50 aï AP, PM étala-cri"; AB, Br l’a-au m’a-i,

mal Bain; si AM Qu’a-e: vit" Ar 6776x6171: i’am’

7min cipal. si 15ml APM pairie. en? 67:3 ART Écrit!

l’an. Ami 7è cuirai J’ai au) il prêt: 57:3 MPN

7mvia2° Tir" 157:5 AEZ Ëwiv in , si d’à 157:3 APN

vil 57:3 HGK’ in rpn’o’v à’pot ywvzôr imm’J’wV 7:39

igitur AB ipsi PA. Sed ipsi quidem A3 æqualis

est unaquæque ipsarum ET, A13 , EZ , ne, 6K,

ipsi autem PA æqualis utraque ipsarum FM,
PN; unaquæque igitur ipsarum AB, Br, AB,
EZ, H0, 6K unicuique ipsarum PA , FM , PN
æqualis est. Et quoniam duæ Al’, FM duabus

A13 , Br æquales surit , et basis AM basi AIT

supponitur æqualis; angulus igitur APM angulo
ABI’ est æqualis. Propter eadem utique et qui--

dem angulus MPN angulo ABZ est æqualis ,
angulus autem APN angulo HGK, ex tribus igilur
angulis planis APM, MPN, A1124 , qui surit æqua.

les tribus datis ABP, AEZ, HGK, solidus angulus

constitutus est ad P contentus sub APM, MPN,
APN angulis. Quod oportebat ostendere.

1:7I’à APM , MPN, ADN, et? slow in: Tpmi 70:7;

d’amie-ou; dm; ABP , ABZ, ’HGK draperai 7min

curie-"ranz: Il wpàç 745 P wsipzexoptirn tiwà 757

APM, MPN, APN gamay. Omp 5&1 déifia”.

droites Br, AB, E2 , He, ex est égale à la droite AB, et chacune des droites FM,
PN est égale à la droite PA ; chacune des droites AB , Br, ne, EZ , He, ex est donc
égale à chacune des droites PA , FM, PN. Et puisque les deux droites AP, PM sont
égales aux deux droites AB, Br, et que la base AM est Supposée égale à la base
Ar, l’angle APM est égal à l’angle ABT ( 8. 1.). Par la même raison, l’angle MPN

est égal à l’angle ABZ, et l’angle APN égal à l’angle Hex ; avec les trois angles

plans APM, MPN, APN , qui sont égaux aux trois angles donnés ABI’, nez , Hex,

on a donc construit un angle solide P qui est compris sous les angles APM, MPN,
APN. Ce qu’il fallait démontrer.

a .-s- -. ,î M.-.*( r j’;(::æ" "firWL-imi
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AAÀai N écru 74’32” ue’wpor 703 minou in!)

p.13; 755v wAeupàiv’voû Tpryaivou 75; MN, nui

in!» qui a , nazi Ëweëetixew ri EA’ Aityœ miam

371 neiger Écrit! si AB Tri; AS. Eî 70è? (tu) ,

à a Iin: l’a-n ici-Tir si AB 7,17 AS , n EÂŒ’T’Tœl’. Enta

l .
rpo’Tepor l’a-11’ No d’il aï AB , Br , 701.1720711! et;

N P, I NAB, El, J’uo’i un; ME, nA , Ternes-7: 7g:

i , e N x a]MN, l’a-au surir. AÀÀa’t n MN trip A2 êta-75723 MW

N 3 b d ’ htalaiAE,EZ 4p: 7p Al in: ara-w, anspect-711124

, e a à N N Iécharnée-or orin célibat a AB t’a-n 2:77:25 7p AE. 01.4010):

N 3 Id’âne midi Ëîtai’rsrœv, WOÀÀcp asip 76 zébrant!

A I N A a i lpurot" si Japet. A8 page»: EN) en; An, Kan eau!

Ë At l N ru S b51min; a) Fglëç’y Ëa-T: Tri c27rc au); AB Tao navra

N t ’ I N N Ien; A57, imita,» i’a-ov wpoç opûœç 79) trou uuuÀou

i, I ’ I t h ’ h N Aannelai avœwnawptev, a); (ra «me ’rnç p.1), cru-.-

I l Ifinancent: To vrpoCÀnptœ.

I N hMimi. d’à iman Té tremper TOI) udnÀou être;

Il l V x703 AMN Tprya’wou, nul erra) To E, au: Ém-

Zstixaamw aï AS, Ma, Nn°7° A2750 «in nazi

c1 1 z ’ x s «a ... a tpua-a); on parfait! www n AB 711; An. En gap

h à, 3’ ’ N c î I Iun, me: un: www, a gitan-nov. Barge 7rpç’repoy

, ’At vero sit centrum circuli in uno late-
x rum MN trianguli ,iet sil: ipsum E , et jun-
gatur ipsa EA, dico rursus majorem esse A]!
ipsâ AB. Si enim non , vel æqualis est AB ipsi
A5 , vei minor. Sit primum æqualis 5 duæ igitur

AB, Br, hoc est ipsæ A15, Ez, duabus ME, a,
22A , hoc est ipsi MN, æquales surit. Sed MM

ipsi AZ est æqualis; et igitur ipsæ AE, El:
æquales sunt, quod est impossibile; non igitur
AB æqualis est ipsi A5. Similiter utique neque
minor , multo enim impossibile majus 5 ergo
AB major ipsâ Aï. Et si Similiter quo majus

est quadratum ex AB quadrato ex A5, huit:
æquale ad rectos plano circuli constituamus,
ut quadratum ex 5P , constituetur problcma.

At vero sit centrum circuli extra AMN
triangulum , et sit ipsum E, etjungantur ipsæ
A5, ME, NE; dico utique et ita majorem esse
AB ipsâ Ai. Si enim non, vel æqualis est,
vel minor. Sit primum æqualis, duæ Vigitur AB,

Que le centre du cercle soit dans un des côtés MN du triangle; que ce soit le
pointe, et joignons EA, je dis encore que AB est plus grand que ALE. Car si cela n’est
point, la droite AB sera égale à A51, ou elle sera plus petite. Qu’elle lui soit d’abord

égale; les deux droites AB, Br, c’est-à-dire AB, El, seront égales aux deux
droites ME, a , c’est-à-dire à la droite MN. Mais MN est égal à A2, ; les droites
AE, E2 sont donc égales à A2, ce qui ne peut être (20. 1); la droite AB n’est
donc point égale à AE. On démontrerait semblablement qu’elle n’est pas plus pe-

tite, car il s’ensuivrait une plus grande absurdité; la droite AB est donc plus
grande que AS. Si l’on mène la droite 2P perpendiculaire au plan du cercle, et
si l’on fait en sorte que le quarré de EP soit égal à l’excès du quarré de AB sur le

quarré A23 ( lem. suiv. ), le problème sera résolu.

Que le centre du cercle soit enfin hors du triangle AMN, et que ce soit le
point E; joignons A3, ME , NE; je dis que AB est plus grand que AE; car si cela
n’est point, AB sera égal à A5, ou plus petit. Premièrement que AB soit

lII. V 8
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. , ’ hÏb’n’d’u’o 031 ai AB, BT d’amas 7:17; ME, SA i’a-au

a. e I Nfidlv marre’pœ ind’TEFçC, un Bain; si AT Baiser

A N I I ben MA inrvaQ irn’ 7m40: Japet si être ABT 7m19;

N- .4! l ’7p 67:3 ME,’A in: cari. Ami rai attirai d’à nazi si

. N l q H 1 l57:3 HGK 7p u7ra AEN Écrit! ian’ En déprit ai

e t H æ M N e tao a x ,1une MEN un un; une ABT, HGK en": leur

S ’ C NAÀÂ atîil 07:3 ABT , HGK ’ruç tiré AEZ peign-

G)

BP duabus ME, EA æquales sunt utraque utrique,

et basis AF basi MA est æqualis ; angulus igitur

ART angulo MEA est æqualis. Propter eadem
utique et angulus HGK angulo AEN est æqualis;

tolus igitur MEN duobus A31", HGK est æqualis.

Sed anguli ABP, HGK angulo AEZ majores surit;

Ai r Ari; tîd’l’ nul si 673 MEN 5px 717; 57:3 ABZ pei-

Ëaw Ëa’n’. Karl Ère) d’u’o etÎAE, El d’uo’l32 717; ME,

EN in: sial , sur) fléau; a; AZ finirez 7-5 MN i’am’

7min à’pœ ri 67:3 MEN 7min 7:5 67:3 AEZ imlv

7cm. Ed’eixûn d’à nazi peller, dmp draver «la â’pœ

l’a-n êariv53 Il AB 72,7 AS. 555; d’à d’eiËojuev , 5’71

b I V ’h loôd’s êÀat’TthI’ Metteur apot. Karl sur 7rpoç

Z

et igitur angulus MEN angulo ABZ major est.
Et quoniam duæ AB, EZ duabus ME, EN æquales
sunt , et basis AZ basi MN æqualis; angulus
igitur MEN angulo ABZ est æqualis. Ostensus
est autem et major , quad absurdum; non igitur
æqualis est AB ipsi AE. Deinceps vero osten-
demus , neque minorem esse, major igitur. Et

égal a A5 ; les deux droites AB , Br seront égales aux deux droites ME, SA , chacune
î

a chacune; mais la base Ar est égale à la base MA; l’angle ABT est donc égal
à l’angle MEA( 8. 1 Par la même raison , l’angle Hex est égal à l’angle AEN;

l’angle entier MEN est donc égal aux deux angles ABT, Hex. Mais les angles ABT ,
Hex sont plus grands que l’angle ABZ; l’angle MEN est donc plus grand que l’angle

ABZ. Et puisqueles deux droites AB, EZ sont égales aux deux droites ME, EN,
et que la base Al est égale a la base MN , l’angle MEN est égal à l’angle ABZ (8. I ).

Mais on a démontré qu’il est plus grand, ce qui est absurde; la droite AB n’est
donc pas égale à la droite AS. Nous démontrerons ensuite qu’elle n’est pas plus

petite; elle est donc plus grande. Si nous menons encore la droite 5P perpendi-

,- IL.q-...-l . . ., ..7.-.,.. 0 - . J4. . a. r , ... , r -.vv-x:.-.. s- ......»- i ,7 tu" si: Neck «VMÎ
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3988:; 743 105 minou Ëmwéâlqo mûrir èm-

nzimluw Tüv34 El), un) in"! :267th tim-
Bépeûa, Ë m7501 tiaré-nu qui aîvrà 75?; AIR

au? aîvrô 73;.AE, 00074960114076 wpo’CÀn-

14:35. A570 H 371 «il? héraut! Ënlv 2; AB 75;
A3. EÏ 7è!) d’ancrer , ËaTæ’ nazi zèle-9m 737 pèt’

AB in a; :50, 7g? «Pi B1" in: si en, un) Ém-
fedxôæ ti OH. Kali ivre) in Écrit! si AB 737 Br,

in: Ënl mal si E0 737 EH’ des"; nazi Mimi a;
0A Mm? Tél l’IM êd’TlV i’a’n’ vrapcÉÂMMtÀ’pœ

Ënlv si AM 7;? 1’10 , and l’animal; 7-5 AMIE 7Pi-

yawov 7;; H30 quarrer ë’r’rzv il): 15 SA
vrpôç 77;? AM 0570296 a; 30 vrpàç vair OH , au)

ËyaAÀaËE ai; ri AS vrpôç 767 EO 057w; tiAM 7:93;

Ttiy 0H. Mailler æ t; AS: 751"; 50° [.421va sipo:

nul ô AM et; on. and à AM 75 AI’ Écrit!

in. nazi ri TA d’un 757.; 0H Ënl peizwv. En)

03v Na ai AB, Br cliva-lb 7:27; CE, En in:
31’er Eure’pœ ira-ripa; , un) Béa-a; a? AI’ fiaient»;

. 757; OH (1.9;va Èern’° 7min citant si Ûwô ART

si ad rectos circuli piano cohstituamus rursus
51’, et æqualem ipsam ponamusilateri quadrati

que superat’ ipsum ex AB ipsam ex-AZ , consti-

’tuetur problema. Dico et neque minoremesse A3

ipsâ Ai. Si enim-pœsibile, sit g et ponatur ipsi

quidem AB æqualis 20, ipsi veto Br æqualis
en , et’jungatur ipsa 0H. Et quoniam æqualis

est A]: ipsi Br, æqualis est et :0 ipsi En;
quare et reliqua 0A reliquæ NM est æqualis;
parallela igitur est AM ipsi HO, et æqui-an-
gulum AEM triangulum ipsi H50 triangule; est
igitur ut EA ad AM ita 50 ad OH, et alterne ut A3

ad 50 ita AM ad 0H. Major autem A5 ipsâ 220;

major igitur et AM ipsâ OH. Sed AM ipsi At
est æqualis; et igitur AI’ ipsâ OH est major.

Quoniam igitur duæ AB, 3P duabus DE, En
æquales sunt utraque utrique , et basis Ar’ basi

OH major est; angulus igitur ABF angulo OEII
major est. Similiter utique et si EI’ æqualem
utrique ipsarum :50, En sumamus , et jungamus

yttria; 717; 673 05H ,uu’ê’wv Éva-t’y. Opale); A)

x9?! Tîlî’ El? in" Ëmrt’pçt 7:5? E0, En imitai-

culaire au plan du cercle, et si nous faisons cette perpendiculaire égale à une
droite dont le quarré soit égal à l’excès du quarré de AB sur le quarré de As:
( lem. suiv. ), le problème sera résolu. Je dis que la droite AB n’est pas plus petite

Aque A5. Qu’elle le soit, si cela est possible; faisons 30 égal à AB,. et En égal à
Br et joignons on. Puisque AB est égal à Br, la droite 50 sera égale à la droite
En; la droite restante 0A sera donc égale à la droite restante nM; la droite AM
est donc parallèle à la droite no ( 2. 6 ); les deux triangles AM5, UE0 sont donc
équiangles; 5A est donc à AM comme 30 est à on (4. 6 ); donc , par permuta-
tion , A: est à :0 comme AM est à on. Mais AS est plus grand que 30; doue AM
est plus grand que on. Mais AM est égal à Ar 5 donc rA est plus grand .quei’on.
Et puisque les deux droites AB , Br sont égales aux deux droites CE, En , chacune
à chacune, et que la base AI est plus grande que la base on , l’angle ABI’ est plus
grand que l’angle 50H (25. I ). Si l’on prend la droite EP égale à ollacu’ne des

droites 50, EH, et si l’on jointer, nous démontrerons semblablement quel’angle
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t ’ t clCroyez! , gai ËmÇsdprw 7M OP , 321205421: on

talas il ôwà HGK 7min qui; 571-5 CEP lustroir

3 I i i l H ’ Iand. ivres-747:» du 7:90; "un! Ac. euôezav39

x a. A i a N 1 a, A a t e tau: "up 7rpoç etqu amusie) 79) a: 7p par u7ro

, n; e e t u N e tABr pairies tout n 07m An): , 7p J2 u7ro HQK

I c e x x l z l s. Hin n (me NET, mu nua-969 end’TiPd d’un! p.2 ,

ET 7;? os: Yen , me) êvreëeâxeæw aï oz, 0T ,

9

ipsam OP, demonstrabi’mus et angulum HQK

gulo CEP majorem esse. Constituatur ad rec-

tam A: et ad punctum in ipsâ E angulo quidem

ABF æqualis A22 , angulo autem GHK æqualis

AET , et ponatur utraque ipsarum 52, ET ipsi

022 æqualis, et jungantur ipsæ 027, 0T, 2T,

’A ra
x a x I a V p.42T. Kan me: (Put) au AB, Br JUG’HO 7:27; 04,32

a; a x x r c e t , a, e tmon sur: , une: 7mm n une ABI’ 7m14. 7p 07:0

l si f e
E2 ian’ Bain; capa. n Ar, 70u7e’wzv n AM,

A. ’x f l l X l x ŒBain-e: 7p 02 ÈM’w in. Aune TaL cuiras à un u

N I , a 5 x l CAN 7p 0T in 2miv4’.Kau me: Alun auMA,AN

N ! a x e c t,d’oeil? 711; 20 , 0T Écrou un , Mal 7min: n 0m:

I N C t 2 IMAN 7mm; Tu; 07:0 20T gazait! mon Béa-1;

27T. Et quoniam duæ AB, BD duabus 05, ES
æquales sunt, et angulus ABP angulo 022 æqua-

lis; basis igitur AP, hoc est AM, basi 02 est
æqualis. Propter eadem utique et AN ipsi OT
æqualis’ est. Et quoniam duæ MA, AN duabus

20, 0T æquales sunt, et angulus MAN angulo
20T major est; basis igitur MN basi 2T major

HGK est plus grand que l’angle 031). Sur la droite A5 et au point E de cette
droite, construisons l’angle A32 égal à l’angle ABF , et l’angle AET égal à l’angle

GHK; faisons chacune des droites a: , ET égale à la droite 0:, et joignons 02, 0T,
2T. Puisque les deux droites AB, Br sont égales aux deux droites 03, s: , et que
l’angle ABr est égal à l’angle 032, la base Ar, c’est-à-dire la droite AM, est égale à

la baSe 02 ( 4. 1 ). Par la même raison , la droite AN sera égale à la droite 0T. Et
PUÎSque les deux dTOÎleS MA, AN sont égales aux deux droites 20 , 0T et que l’angle

MAN est plus grand que l’angle 20T, la base MN est plus grande que la base ET

tu

. w Ii
1....) a"? 5444.5 , wM*”;*M
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ëpd. si MN’ Baie-m; 757c; 2T gazon: irrita AAAà

si MN 75 A2 Êwlv i’trn’ talai A2 a’t’pat a? 2T pei-

Zœr ici-n’y. 15ml 0’53 Na et; A15, El rhums 147:23,

’ ET l’a-au sic-i, un; Baie-lui AZ Béa-2a); 75; 2T

gazait” 7min (5’91 si 57:3 AEZ 7min; vîç 67:3

ET pestai! 50’717. Ian d’à si tiré SET 707g 15ml

ART, HGKt si cipat 57:6 ABZ 75v timi ART,
HGK milan irrita Amical nui ËÀaÊ’r’rœv , Ëwsp

eidem-rom

ÂHMMA

I Q N I t ’ k N0V d’à TPOWOV tu [191:0]! in": 70 euro 7-»; AB

’ IN m H il f" ’ l t"POU givrai 7»; An. essuya) M’a? Acteur en: To aima

N CI7M 3P , J’eÏEquev ourwç.

N 3lEnneivaaatv ai AB, A3 2592411, ami sans

z e x I a a a N e I[4.2th7 n AB, au: yeypatçoew 27: «un; manu-O
lfluor To ART,

I N H l l SI wEnlaces-9a: 7p A: ,un parlota coq; 7m; AB
nui si; 75 ABT àptmu’ztîvov

âtaps’vpou in 259270: 15 Ar’, ml ËmËeu’xûæ

à Br.

est. Sed MN ipsi AZ est æqualis.; et AZ igitur

ipso 2T major est. Quoniam igitur duæ AB, Ez

duabus 22, ET æquales sunt , et basis AZ basi

2T major 5 angulus igitur AEZ angulo 25T ma-

jor est. Æqualis autem angulus 25T angulis

ABF, HGJK; angulus igitur AEZ angulis ABF,

HGK major est. Sed et minor, quod impossibile.

LEMMA.

Quo autem modo quo majus est quadratum
ex AB quem. quadratumex A5 , huic æquale
sumere sit quadratum ex EP, ita oste’ndemus.

Exponantur rectæ AB , A5 , et sit major AB,

et describatur al) ipsâ semicirculus ABP, et in

semicirculo ABP aptetur ipsi A3 non minori
cxisten ti diametri AB æqualis recta AF, et jun-

gatur ipsa BP.

I ..( 24. 1). Mais MN est égal à AZ ; A2 est donc plus grand que 2T. Et puisque le
deux droites AB, EZ sont égales aux deux droites 23, ET, et que la basexAZ est
plus grande que la base 2T, l’angle ABZ sera plus grand que l’angle 25T (25. 1). Mais
l’angle EST est égal aux angles ABr , HeK; l’angle ABZ est donc plus grand que les

angles ABtl", HGK ; mais il est plus petit 5 ce qui est impossible.

LEMME.
Nous démontrerons ainsi comment l’on trouve un quarré d’une droite 5P égal

à l’excès du quarré de AB sur le quarré de AIE.

Soient les droites AB, A5; que AB soit la plus grande, et sur cette droite dé-
crivons le demi-cercle ABr, et appliquons dans le demi-cercle ABI’ une droite
Ar qui, n’étant pas plus grande que le diamètre AB, soit égale à la droite AS, et joi-

gnons Br.

,-mms.k-.:-wm p
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En) 05:! i7 âylnunîtt’ça 7:13 ABT 74971:1 êf’TlVâ Quoniam igitur in semicirculo A131” angulus

57:5 AIE , ôpûzl sipo: lem-l7 ri 675 ArB’ 7è ëfd est APB, rectus igitur est APB;quadratum igitur
cirai 777; AB l’a-av Ënl 707; c’twà 7551! AI, 1’th ex AB æquale est quadratis ex AP, PB; quare

«da-72 75 Âme 777; AB 706 3:73 727; AI 7423237 quadratum.ex A3 quem ipsum ex AP majus

A [Ilut.- .
:"n-rwçgmaml v’ 3.5;

«arabise-4’

20-713 793 aîvrà 717; r8. Ian Il a; Ar 737 A57. (Sa-n est ipso ex r3. Æqualis autem A!" ipsi Ai

quare quadratum ex AB quam ipsum ex A:
majus est ipso ex r3. Si igitur ipsi F3 æqualem

a
7?) 02775 75; AB 705 aimai 717.; A5 M2757 Ë7714 753

ciné 7H; TE. Boit; 03v 7j; Br 771w 7j? EP aimai--

Canter, i774: 75 aîné 757; AB 705 ci7rà 7:7; - sumamus EP,erit quadratum exAB quamipsum
15A pgîfoy5 a; 027:6 737; 3P. (me!) WPoe’zfijToô ex A: majus ipso ex 5P. Quod susceptum erat

facere.

,. 1.-L . . E . A
""ÜJW ait?!;Âv.*v

à nanisai.
il” Puisque l’angle ArB est compris dans le demiœercle ATB, l’angle ATB est droit
A; ’51. 5 ); le quarré de la droite AB est donc égal aux quarrés des droites Ar, r3

il . ( 47. I ); le quarré de AB surpasse doue le quarré de AI du quarré de r13. Mais
A1" est égal à A3; le quarré de AB surpasse donc le quarré de A5 du quarré de r13;

si donc nous faisons la droite 5P égale a la droite r3, le quarré de la droite AB
surpassera le quarré de la droite AS du quarré de la droite 3P; ce que nous vou-
lions faire.

a; p l j pv. . v En; .. fi . V . . v f , s 4.4.7.23: [g rua-v 2 -- - Via-env: Wr’y-jB-Mm
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nporAnz la.

t t c t I ’ IEn 7119207 07H) wapaÀMÀwv emmâæv 7re-
ptt’xmœ: , 7è. êmmwiov ott’rroô’ Ë7n’7retl’ct l’a-ct

x I , I7e me: flœPdÀÂHÀoypdjuHct 277:.

f n rËTtPedt’v’yclp 73 PAGE U770 wapatÀM’Aœv

imflté’aw fltplexêaûœ 703V Aï, HZ, A6, Al,

t 3 ’ NBZ, AE’ A3940 37: 7a. ammwiov 457W Év-
mù in 7s and wupœMuÀé-ypdppœ’ Ërrw.

PRO P0 SITIO XX 1V.

Si solidum sub parallalis planis contineatur,

opposita ipsius plana et æqualia et parallelo-

gramme sunt.
p Solidum enim FAGH sub parallelis planis
contineatur ipsis AP, HZ , A6, AZ , Bz , AE;
dico Opstita ipsius plana et æqualia et pète

rallelogramma esse. i

B 6Â;

A H
1’ .

m ZA E:
En) 7è!) «No êm’mà’at wapéÂAnÀœ 7è EH,

N x
TE 67173 Êwméâlou 7cv Ar 72’,t.tve-rcu, aï une:

m3767 7opml WapaÉAMÀoi- tîm’ wapaËÀMÀoç

9] 3 X . N 9«par. 277171 n AB 731 AI’. HaiAw , ami «Mo Ë7n’-

I t s t 3 I Nmût WdPœÂÀHÀaÇ 7a. BZ , AE u7ro emmêler) 7cv

AI filtrent: , aï nonidi 115751! nucal malséa-
MMJ’ der flambant; â’pat ici-7h! Il Br 712i AA.

Quoniam enim duo plana parallcla EH, TE
a plano Ar’ secantur , communes ipsorum sec-

tiones parallelæ surit; parallela igitur est A8
ipsi AP. Rursus, quoniam, duo plana parallela-
BZ , AE a plano AF seeantur, communes ipsorum

sectiones parallelæ surit; parallela igitur est BD
ipsi AA. Ostensa est autem et A3 ipsi AP pal

PROPOSITION XXIV.
Q

Si un solide est compris sous des plans parallèles, les plans opposés sont des
parallélogrammes égaux.

Que le solide TAOH soit compris sous les plans parallèles A1", HZ, A9, AZ ,KBZ, A15;
je (lis que les plans opposés sont des parallélogrammes égaux.

Car puisque les deux plans parallèles EH , rE sont coupés par le plan Ar, leurs
communes sections sont parallèles ( 16. I I ); la droite AB est donc parallèle à la
droite AI. De plus, puisque les deux plans parallèles Bz, AE sont c0upés par le
plan At, leurs communes sections sont parallèles; la droite Br est donc parallèle

.7 ..-M;uw, . a A;

je;
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EÊeI’XÛn d’5 asti ri AB 7j? AI wapaÉÀÂnAcç’ 7re;-

pœÂAnAôypupMav o’t’Pœ 75 A1". Club); a.) «Perfo-

ptev 5’71 aux) zut-707 75v A2, 2H, HB, BZ, AIE

WdeÂÂnÂdszdlLÇMO’V 37717., v

rallela 5 parallelelogrammum igitur AF. Simi-
liter utique demonstrabimus et unumquodque
ipsorum AZ, ZH , HB, BZ, AE parallelograme
mum e556.

B (alé , H

r r ZA E
Eweëeu’xewmv et; A6, A2. Kati Ëwel rapia-

ÂnÂc’; 577w si M51! AB 7,77 AI, 7l à? 136 73:1" Il!

5:50 à; et; AB, B6 ai7r7o’perau &AÀn’Àwv 7m90?

d’un sûôez’at; 7è; AI, Il aî7r’ropémç a’tAM’Awy

slang , 513x E7 7l; 15743 Ê7n7re’5’çr l’a-ct; c’t’pœ 7M!

riot; WEPIEIEOUWVll’ l’a-n (pipas si 67:5 ABG 7601114 7j?

675 ATZ. Kail 2’72) «No et; AB, 36 d’un-i 7:27;

AI, I’Z l’eau sial, mal 75:71:27; 57:5 A36 7min;

7:7? 675 ATZ Êo’7lv5 leur Bain; tripot li A6 Baie-et

7ji AZ Ëc7lv l’a-716 , mal 75 A136 7pi7wvoy 745 ATZ

nantirai 774w 5071. K91) in: 705 juÈv A36 J’I-

wÂoimov 75 Bl-I dedÂÂMÂd?patfljJ.OV, 70:7 à?

Arz haleta-lat 75115 wapotAAnÀo’ypotypovt 1’707

Jungantur ipsæ l6, AZ. Et quoniam paral-
lela est AB quidem ipsi AF, ipsa vero B6 ipsi
P2; duæ utique AB, B6 sese tangentespduabus
rectis AF, PZ sese tangentibus parallelæ sunt,
non in eodem plano; æquales igitur angulos con- ’

tinebunt; æqualis igitur angulus A36 ipsi APZ.
Et quoniam duæ AB, 36 duabus AF, PZ æquales

sunt, et angulus A136 angulo AFZ est æqualis;
basis igitur A6 basi Az est æqualis, et A36
triangulum triangule Arz æquale est. Atque est
ipsius quidem AB6 duplum EH parallelogram-

mum, ipsius vero AFZ duplum FE parallelo-
grammum, æquale igitur BH paralËelogram-

à la droite AA. Mais l’on a dèmomré que la droite A3 est parallèle a la droite At; i

le plan Ar est donc un parallélogramme. Nous démontrerons semblablement que
chacun des plans A2, 2H, HB, BZ, AE est un parallélogramme.

Joiguous me, Al. Puisque AB estparallèle à AF, et B6 parallèle a rz, les deux
droites AB, ne qui se rencontrent seront parallèles aux deux droites M, rz qui
se rencontrent, et qui ne sont pas dans le même plan; ces droites comprendront
donc des angles égaux ( Io. Il ); l’angle A86 eSt donc égal à l’angle au. Et
puisque les deux droites AB, B6 sont égales aux deux droites AI, rz (54. I ), et
que l’angle A86 estégal à l’angle en, la base A6 sera égale a la base A2 ( 4. 1 ),

et le triangle A36 égal au triangle au. Mais le parallélogramme EH est double du

...,»at u - ’4..."vt- -
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1px 70 EH deaÀÂnÀâ’ypœIuMGV 75 TE wœpuA- mum Îparall’elogrammo TE. Similiter utique

I I l I cl x l - . . . . ’ÀnÀoçpaÆutp. 0,440140; à chiquer 0113m: To demonstrabxmus et lpsum AF quidem IPSLHZ
fait AI 793 HZ e’wËy l’a-av, 73a il AE 753’132. esse æquale , ipsum vero A]! ipsi DZ. ,

au o o , N I ç . . . .. Eau alpe: mepeov, mû 17è in. 5 SI lgttur solidum, etc.

r Mir: . amame: té. l PROPOSITIO XXV.
Bali! 02761.1in wœpœÀMÀém’mæov Ëmàlëîp nm- Si solidum parallelepipedum a plane secetur

937 waPœÀAfiÀq) 6’117: 707:; àwevœwîev ËWIWÊÆozç, parallelogexistente oppositis planis , erit ut

Ërruræâçfil flétri; wpàç 77;? Béa-w 037m; 73 basis adlibasim ita solidum ad solidum.

0729237 malaga-3 07422511. i A l
Eïepeàv 9è? pâPaÀMÀewlmæbv 78 ARIA Solidum enimparallelepipedumABFAaplano

Ëvrm’ÉJq: Té; ZH emprises) wapaÀÀn’Âço du?! 70?; ZH secetur parallelo existente oppositis planis

êvrevawn’o’f ÊërÏarëËazç 107; PA, AG’JÀÂ’yw 3’71 PA , A6; dico esse ut; basis AEZCD ad basim

Ënlv à; Il AEZd) polo-1; TF3; Will EGÎZ Béa-w BOFZ ita ABZI solidum ad EHFA solidum.

031w; 73 ABZT empalai! 74:3; Tà ËÜTA "2926:5

E B H Ia
t7! Il P T A il. T

a KV A E e M NA m .O (P . Z r X È
EgCeCMla-ôœ 702p A6 50’ Ézzq’rrepœ "rai ,uï’fn, Produbalur enim A6 ex ulrâque parle ,

N l si f ’ N o . unul’nez’cûwmy 7p par AE mon ocarûmmouv aï et ponantur 1psi quidem AE æquales quot-

triangle A36, et le parallélogramme TE double aussi du triangleArZ (54. 1 ); le
parallélogramme 8H est donc égal au parallélogramme TE. Nous démontrerons
semblablement que le parallélogramme AI’ est égal au parallélogramme Hz, et le
parallélogramme AE égal au parallélogramme BZ.TDonc si, etc.

PROPOSITION XXV.
Si un parallélépipède estvzcooupé par un plan parallèle à des plans opposés, la

base sera à la hase comme un solide està un solide. i ’" w o
Que le parallélépipède un soit couplé par un plan 2H parallèle ana; plans op-

posés PA , A6 ; je dis que lavtbase AEZd) est à la base Berz comme le sonde ABZ?

est au solide EHFA. eCar prolongeons de part et d’autre la droite A6 , prenons autant de droites

llI. 9
Î- sa filmé-film V h.
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AK, KA, ":33" à? E6 l’a-ou Ernuâ’nworraiïv atî 6M, cunque AK , KA , ipsi vero E6 æquales quoi-4’

MN’, and auprmwÀnpaËa-Ûœz "ne A0, K4), 6X, M2 cunque 6M , MN , et compleantur A0 , KG) ,

wœpœAMAo’ypawm, aux) val. AH , KP , AM, MT 0X, ME parallelogramma , et AH , KP , AM,
f’TêPêd’. Katl Ère) l’a-ou filait! et; AK, KA , AE MTASOlÎda- quoniam æquales sunt AK, EA,

25927:2: àÂM’Àmç , l’au Êo-"rl me) Tel. plat A0 , AE recgtæ inter se, lègualia sunt et quidem A0;

Km, AZ flœPœÀÀnÂa’QPœluMœ abdomen, çà Æè KG), AZ parallelogramma inter se, ipsa vero K5,

K3 , K8 ,AAH àÀÂïlÂOIç , mû ’47; 7è A4»; KH, K3, AH inter se , et adhuc ipsa 11?, KH , AI’

AP a’tAMiÀoxç’ &wevœvrriov 705p. Aral 7è cula-ai inter se; opposita enim.Proptcreademutique et

d’il ml "rai. ET , 6X, M2 WupatÀÀnÀârypzntypat 7m ET, 9X , ME parallelogramma æqualia sunt

970-1113 abdomen; , Tel A? 9H , 61 , IN 7M. aie-lu quidem inter se , ipsa vero GH;, 01 , IN æqualia

ciMalezç, un) ’2’71 7è A8, M0, NT’ Tpllœ sunt inter se, "et adhuc ipsa A6, M52, NT5
olim Ëwiweâœ 7-551: An, K1), Aï mgpgc’ëy Tino-24; tria igitur plana solidorum AH, KP, Aï tribus

3 N - n . ç - a
27719749015 Êr’rlv4 l’a-z. AÂÀol. val que: qua-Ï 701; plants sunt æqualia. Sed tria trtbus opposms

a. B H Ip xë? Il P ’I A (1’ T

K A E OM NA x x o ùNO (P Z f X4 z
almmwriov Ërrlv l’a-w 7a «21’ch Tpiœ theeî 702 sunt æqualia; tria igitur solida AH, 1(1’, Aï

AH, KP, AT l’au aîÀM’Aozç êO’Ti. Aral Tel (zée-al æqualia’inter se sunt. Propter eadem utique et

a»; ml Toi Tpiœ amant "ri EA, AM , MT l’a-ct fila solida EA , AM, MT æqualia inter se sunt;
âÂÂtlÂlOIÇ Êwz’vS’ êmwAawîwy sipo! êf’TlVô il AZ quotuplex igilur est basis ÀZ ipsius AZ basis

qu’on vendra AK, KA égales chacune à la droite AE; prenons aussi autant de
droites qu’on voudra eM, MN égales chacune la la droite E8, et achevons les paral-
lélogrammes A0, K4), 9X, M2 , et les parallélépipèdes AH, KP, AM, MT. Puisque
les droites AK,KA, AE sont égalestentr’elles , les parallélogrammes A0, K4), AZ seront

égaux entr’eux ainsi que les parallélogrammes K3, KB, AH (58. 1); les parallélo-

grammes MF, KH, AP seront aussi égaux entr’eux (24. 1,1 ), parce que ces paral-
lélogrammes sont opposés. Les parallélogrammes Br, ex, M2 sont égaux entr’eux

parla même raison , ainsi que les parallélogrammes 69H , 91, IN, et les parallélo-
grammes A6 , Mo, NT; trois plans des solides AH, KP , AT sont donc égaux a trois
plans. Mais castrois plans sont égaux aux trois plans opposés; les trois parallé-
lépipèdes AH, KP, AT sont donc égaux entr’eux ( déf. 10. 11 ). Les trois parallé-

lépipèdes EA, AM, MT sont égaux entr’eux , par la même raison; la base Al est
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Bain; au? ç A2 Béret»; ToaazUTœvrÀaÉa-t’oy à": nazi

78 AT nepeo’v 7’06 A? mepeaô. Aral "rai. attirai,

«Nt 5’0-œ7IÂŒ0’llâW Ënlv il N2 Baie-I; Tilt; 29 Bai-

cewç TorazU’razvrAat’a-Ia’v in; nazi 75 N’Y wepetiv

703 6T 0729203. Kazl si l’a-n Ëmlv si A2 Baie-I;

7;? N2 Bain: l’a-av iml7 nazi "ré AT nepeàv 753

N’Y enflez; , nazi ai émpe’xel il A2 [Bais-w 717; N2

Béret»; 671-49,er nazi 75 Aï GTEFEÔV 703 NT

nepeoûgnazl aï ËÀÀeivrel, ËAÂeimr Tao-calfata

J’ai éwwr 21.594057 , No ,uèv Bain-zani 75V A2, 29,

(Ma J3 0729259 "n30 AT, T6, ei’ÀnWTau l’a-oint;

woÀÀamAaÉo’laz 7h"; yéti A2 fléau»; nazi 703 AT

CTEPEOÜ , iiTe A2 Baie-t; nœl ’rà Aï wepeày, 717;

d’à 62 flairera; nazi 7-05 6T crepeaô’, ils-e N2

Bain; nazi "ré N’Y drapeau" nazi Jéîatnrau 37:

si Ôwepéxe: il A2 Baie-1; Tilt; N2 flaireras, Ôwepéxez

nazi 73 A’Y 0729281! 708 NY arepecûs’ nazi si l’a-219,

l’acte nazi eî ËÀAeimz , ambrer ë’m’w alpax
.

ai; n A2 Bain; 7rpc’ç Tilt! 26 fiaient: rad-ra);

totupllex est et Aï solidum solidi Aï. Propter

eadem utique quotuplex est basis N2 ipsius 29

basis totuplex est et solidum N1 solidi et. Et

si æqualis est basis AZ basi N2 æquale est et

solidum Aï solido NY, et si superat basis A2

basim N2 superat et solidum Aï solidum Nt;

et si minor , minus ; quatuor igitur existentilms

magnitudinibus , duabus quidem basibus A2 ,

26, duobus vero solidis Aï, T6, sumpta sunt

æqualiter multiplicia basis quidem A2 et selidi

Aï , et basis A2 et solidum Aï, basis vero (92

et solidi 61’ , et-basis N2 et solidum NI; et

demonstratum est si superat basis A2 basim
NZ , superare et solidum Aï solidum NI; et; si

æqualis , æquale, et si déficit, deficere; est igitur

ut A2 basis ad basim 26 ita Aï solidum ad
solidum YO. Quod oportebat ostendere.

73 AT crépelait m3; 75 T6 art-29261,. Omp Un
Jçîifatl.

donc le même multiple de la base A2, que le parallélépipède AT l’est du paral-
lélépipède AT. Par la même raison la base N2 est le même multiple de la base 26
que le parallélépipède N’Y l’est du parallélépipède 8T. Si donc la base AZ est égale

à la base N2, le parallélipipède AT sera égal au parallélipipède NT; si la base A2 "
surpasse la base N2, le parallélépipède A’Y surpassera le parallélépipède N’r, et;

si la base A2 est plus petite que la base N2, le parallélépipède A’r sera plus petit
que le parallélépipède TT. Ayant donc quatre grandeurs, les deux bases A2, 26
et lesdeux parallélépipèdes Aï, r6, et l’on a pris des équimultiples de la base
A2 et du parallélépipède Aï, savoir, la base A2 et le parallélépipède Aï; on a pris

aussi des équimultiples de la base 62 et du parallélépipède 6T, savoir , la base N2
et le parallélépipède N’Y ; et l’on a démontré que si la base A2 surpasse la base

N2, le parallélépipède Aï surpasse le parallélépipède N’Y; que si la base A2
est égale a la base N2 , le parallélépipède A’r est égal au parrallélépipède N’Y, et

que si la base A2 est plus petite que la base N2, le parallélépipède AT est plus
petit que le parallélépipède NT; la base A2 est donc a la base Z6 comme le paral-
lélépipède Aï est au parallélépipède T6 ( déf. 6. 5 Ce qu’il fallait démontrer.

l’arbwwjmwth’wamr wm’l’: EM . . . ...- î ...;17n- A "a - g I :rzt l I un À
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nporAziz nç’.

t N a N N li ’Ilpoç 7p 5292M; 2095:9: nazi 71;) mon; azura"

I N I N I ’l lcapsula. 7p «90021634 ŒTîPêçt flouez www avapeazv

I75071,17 G’UO’TflO’atŒÛŒI.

e t r4 t t t tA En?» n par 6209wa n AB, "ra (le wpoç

a N I A i c t N tauna? armerez! 70 A, a de (5292101 ŒTâPiœ 7ww’az

e l a 4 ’ * l ma 72300; "ra A wapiexaluwn une "RMS BAT , EAZ,

A. ’ I N l l A; 3ZAÎ ywwwy emmailzavt Je: du carpe; 7p AB godai-ut

x N l ’ N l N A: l NInazi "rai wpaç (2071.1 nous) 7go A Ta 7:99; velot A

N a] t Il l
072,024 poiriers-av amputa 70Jl’ldl’0’00’7140’0w’eœl.

a l A a n A; N XEmmène) gap en: Ta; A2 vexât! D’iîflèlül’ 70

N à] 1 l m I X l l NZ, nazi axera am) TOU 2 en: ’70 (in 7cm! EA,
3Aï 27717726212 radôme; il 2H, nazi coptCazÀM’Tw

N- ’ I l X N 5 Cqui? 2717755?) navrez 70 H, nm eweêeéxûw a AH ,

K I t N a ; x n. tnazi ouvert-ramai 7rp0ç 7p AB 2092,45. au: 72;) wpaç

, a N 1 N A. t ’ x l l a!mon; 01415421?) ne A Ta par 07m EAF 7mm; la»
à 137:3 BAA , 75 à? 52ml BAH fan à 15ml BAK,

nazi nais-6a) 75 AH l’an il AK, nazi ahan-aira) in?)
703 K amadou tu; chai 7-51! EA, AA Ê7I’I7It’dlp 7rpàç

EchËç Il K6, nazi neiaôw l’an 7’17 HZ il K8, nazi

PROPOSITIO XXVI.

Ad datam rectam lineam et ad datum in ipsâ

punctum date solido angulo æqualem solidum
angulum constituera.

Sit data quidem AB , datum vero in ipsâ
punctum A , datus autem solidus angulus; ad A
contentus sub BAI", EAZ, ZAI’ angulis planis;

oporlet utique ad rectam AB et ad punctum
in ipsâ A solido angulo ad A æqualem solidum

angulum constituerc.
Sumatur enim in ipsâ A2 quodlibet punctum

Z , et ducatur a puncto Z ad planum per EA,
AP perpendicularis 2H , et occurrat plane in
H puncto , et jungatur ipsa AH , et constituatur
ad rectam AB et ad punctum A in ipsâ angulo
quÎdem EAF æqualis BAA, angulo autem EAH

æqualis BAK , et ponatur ipsi AH requalis AK ,
et erigatur a puncto K plane per EA, AA ad rec-

’tos ipsa K6, et ponatur æqualis ipsi HZ ipse.

PROPOSITIONx. XXVI.
Sur une droite donnée (Bill un point donné de cette droite, construire un angle

solide égal à un angle solide donné.

Soit AB la droite donnée , A le pointdonné de cette droite, et que l’angle solide
A compris sous les angles plans BAT, EAZ , ZAT soit l’angle solide donné; il faut sur

la droite donnée AB, et au point A donné dans cette droite construire un angle so-

lide égal à l’angle solide donné A. ’
Car prenons dans la droite A2 un point quelconque 2; du point z menons une

perpendiculaire ZH au plan des droites EA, AI ( II. 1 1 ); que cette perpendi-
Culaire rencontre ce plan au point H ,- joignons AH. Sur la droite AB et au point A de
cette droite construisons l’angle BAA égal a l’angle en ( 25. 1 ), et l’angle BAK égal

à l’angle BAH; faisons AK égal à AH (5. 1),- du point K menons KG perpendiculaire

au plan des droites BA, AA (12. 1 i); faisons ne égal a HZ, et joignons et; je dis que
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Êweëedxüw à GA’ AÉde 371 Il 74:5; 7973 wepeai.

pluvian wapzexoyivnô ôwûrràiv BAA , 3A6 , GAA

ywwâiv in in; rit" vipàç 71,3 A nepeâ 7min;
a"? weplexolue’v’p (Mû 7:37 BAT, .EAZ , ZAT 7a:-

wwv. . lAvrethiçeœmv wifi 7an ai AB, AB, au)
imëezixewmv ai G3, KB, ZE , HE. Kœi êmi
a; 2H ôpen’ (in: wpàç 78 67toneîpevov Éva-1’726?!» ,

I l, l e I S Nme) 57,53; 7mm; «px 70L; ava-alunera dUT’nÇ

r I n a! a A e r a [Æ a a tmenaçaient ava-oz; EV’TQÛ u7ronc-Ipteyçz) 3mm (pop a;

I I ’ i SI 3 s 7 t I Nvaincre: yowmçr open aFot 26’771! enwrepoc 7m

e s N l t t a l yl s07:0 ZHA, ZHE 7wwwy. Alan 7m aunez n ne"

I N C l A: à I 9banquet Tan! une GK-A, 6K3 ywwœv cpÛn 20-71.

v x il , x m a!Kari 2m; duo ai RA, AB Éva-:8 un; HA, AIE mon:

a x E I t l s 1 5l letc-w EKd’TEPœ enarepçz, mu 7mm; mon; reple-

I 5’ t I A. 3l D lkava? Beur]; api n KB Baux-2: 731 EH Mina-71v.

e N a! s ] ! tEn: à? aussi n K6 7p HZ H711 , aux: 9502m2; apex;

K9, [et jungatur ipsa 6A ; dico ad A angulum
solidum comprehensum sub 1mm , ,BAG, QAA

angulis æqualemesse ad A solide angulo com-
préhenso sub angulis EAF, EAzi, 14117 î ’

Sumantur enim æquales A13 , AE , ct jan;
gantur ipsæ 613, KB, ZE, HE. Et quoniam ZH

perpendicularis est ad subjectum planum, et

ad omnes igitur contingentes ipsam et exis-
tentes in subjecto plano rectos faciet angulos;
rectus igitur uterque angulorum ZHA , ZHE.
Propter eadem utique et uterque angulornm
GKA, 9K3 rectus est. Et quoniam duæ KA,
AB duabus HA , AE æquales sunt utraque
unique , et angulos æquales confinent; basis
igitur BIC basi EH æqualis est. Est autem et
KG) ipsi HZ æqualis , et angulos rectos conq

l’angle solide A , compris sous les angles BAA, me, GAA , est égal à l’angle solide

A, compris sous les angles BAT, EAZ , ZAI’.

Car prenonsles droites égales AB, AB, etjoignons 6B, K3, ZE, HE° PÜÎSque la
droite 2H est perpendiculaire au plan inférieur, cette droite fera des angles droits
avec toutes les droites qui la rencontrent et qui sont dans le plan inférieur (défi. 5. 1 I );

chacun des angles un, ZHE est donc droit. Par la même raison," chacun des angles
en, 9K3 est dtoit. Et puisque les deux droites KA, AB sont égales aux deux
droites HA, sa, chacune à chacune, et que ces droites comprenent des angles
égaux, la base 13K sera égale à la base EH ( 4. 1 Mais la droite K9 est égale à la

hm à ., .» - 4fiawwmæmjr w...w.;w.».,.:à.....- -



                                                                     

7o LE ONZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
mpzëxoua-zw l’an départ au) Il 6B 7-37 ZE. HGC’ÂIV

3772i d’u’o ai AK , K6 d’oc") n27; AH, HZ l’a-au

5 x x I ’ et I I a]il!" , au: ’ywi’ldç OP dç WfiPIâXOUtîI’ BON-[Ç dPŒ’

ai A6 Baie-e: vil AZ l’a-n ËWIV. En: à? un) il AB

et? AE i’a-n’ allia M et; 6A, AB duo-if) TotTç A2, AE

in: sial, nazi Butor; il 83 Bain-e: tu? ZE l’a-24°

octavia Sipot ri timi BAQ 7m19: 737 Ô7rc’o EAZ êO’TlV

ile-n. Ami "roi aérai d’à nul 1; Ôwà GAA tu? 67:3

ZAI’ Êtr’riv l’a-hlm iwezà’n’rîrepêa’tv éflûÂoéÇwlueV l’au;

Toi; AA, Aï, Mati ÊWIËeU’Ëprw Toi; KA, 6A,

H1", zr , êmî 3M n’ 67:6 BAA au; 7g? dwà

BAT ici-Titi in , 5V il Ûwà BAK ’75 137:3 BAH :5776-

:terrau i’a’n’ honni Jim il :5775 KAA kami 737

67:8 HAT ënly l’a-n. tu) Ê7rei No a; KA, AA
duo-i" 7127; HA, AI’ in: de), me) ’ywt’l’obç i’mç

wepzixouo-v fléau; défiât il KA Béa-e: 7,77 Hr ici-Titi

Ï’a-n. Eau"; à? nui il K8 Tri HZ i’an’ No à; ai

ÀK , K8 d’un.) "m7; PH, HZ EÏŒlV ils-ru, nazi

ywviaç ôpôcîç repléxouo-r fléau; aimai 6A Béa-e:

7.77 ZP émit! l’a-n. Koti Ère) Alla ai 6A, AA duo-i

qui; ZA, AI, sial imam, me? [Gaïa-1; HA Béa-:4

tillent; æqualis igitur et 93 ipsi ZE. Rursus
quoniam duæ AK, K9 duabus AH, HZ æqua-

les sunt, et angulos rectos continent; basis
igitur A6 basi AZ æqualis est. Est autem et
AB ipsi AE æqualis; duæ igitur 6A, AB duabus

AZ, AE æquales surit, et basis 63 basi ZE
æqualis; angulus igitur 3A6 angulo RAZ est
æqualis. Propter eadcm utique et GAA angulo
ZAP est æqualis; quoniam si assumamus æqua-

les AA, AF, et jungamus ipsas RA, (9A, H1”,
21’, quoniam totus BAA toti EAF æqualis est,

quorum angulus BAK angulo BAH supponitur
æqualis; reliquus igitur KAA reliquo HAF est I
æqualis. Et quoniam duæ KA, AA duabus HA,

AF æquales suut , et angulos æquales conti-
nent; basis igitur KA basi HF est æqualis. Est
autem et K9 ipsi HZ æqualis; duæ igitur AK,
KG duabus PH, HZ sunt æquales, et angulos
rectos continent; basis igitur 0A basi ZF est
æqualis. Et quoniam duæ 6A, AA duabus 2A,

AP sunt æquales, et basis 6A basi ZP est

droite Hz, et ces droites comprenent des angles droits,- la droite et: estdonc égale
à la droite 2E. De plus, puisque les deux droites AK, K6 sont égales aux deux
droites AH, Hz, et que ces droites comprenant des angles droits, la base A6 est
égale à la base Al. Mais AB est égal à AE; les deux droites 9A, AB sont donc égales

aux deux droites A2, AE; mais la base 63 est égale à la base 2E; l’angle me est
donc égal à l’angle EAZ. Par la même raison, l’angle eAA est égal a l’angle 1M;

car si nous prenons les droites égales AA, AF, et si nous joignons KA, 6A, H1", zr,
à cause que l’angle entier BAA est égal à l’angle entier EAF, et que l’angle BAK

est égal à l’angle EAH, l’angle restant KAA sera égal à l’angle restant HAT. Et

puisque les deux droites KA, AA sont égales aux deux droites HA , Aï, et qu’elles
comprenent des angles égaux, la base KA sera égale à la base HI ( 4.1. 1 Mais
KG) est égal à HZ; les deux droites AK , K9 sont donc égales aux deux drontes rH,

HZ; mais ces deux droites renferment des angles droits; la base 6A est donc
égale à la base 21". Et puisque les deux droites 8A, AA sont égales aux deux droites
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75’ 21’ ËC’TlV i’aw paviez sipo; si ôvro’ eAA’yawi’çt æqualis ; angulus igitur GAA angulo ZAP est

«i? (in!) ZAr Êwiv in. à": d’à uni û 67:22 BAA æqualis. Est autem et angulus BAA angulo BAI:

ri 67:8 BAT 7011.. - v æquahs.
;Upéç citant Tif J’oOeia-n 269514. 7? AB13 nul vë Ad datam igitur rectam An et ad datum

"fi; 46737 aussi? 753 A14 «53621071 vrepeqî 7wviqt punctum A in ipsâ date solida angulo ad Al
737 vrpôç 755 A 79’» l5 aurifierai. Omp ’e’â’e: muiez". æqualis constitutus est. Quod oportebat facere.

nporaztz ne. PROPOSITIO XXVII. s
Ami 717;, J’oûeia-nç 266214.; 71,7 J’oÛe’M’I frettez; A datât rectâ dato Solido parallelepipedo et

wœpaÀMÀmme’J’a) 3140161! Ire nazi 5,44014); neiygyoy simile et Similiter positum solidum parallele-

crepec’v wapœÀAnÀewimâ’w ciraçpaiwlou. PÎPedum deSCFlbeï’e-

Etna: si Mèy flafla-a gémît: à A3 , çà a; hâla; Sit data quidem recta AB, datum vero so-

A

AMÛ

Z

KM H
A B I’ E

WŒPEàV wapatMnÀem’mÂ’oy 75 AI” de? d’il abri lidum parallelepipedum A1" ; oportet utique a

727; libertin; 26921:2; 7h"; AB 71,3 J’oôe’v’n 0729293 datâ reCtâ A3 dato solido parallelepipedo FA

wœPœÀMÀevn’wéJ’q) 71,3 TA 3,140151! Te au) 5,440.19); et Simile et similiter positum solidum parallele-’ 6

neipevov nepeôv nupaÀÀnÀews’wed’oy àvotypaixlaou. PÎPCdum describere.

2A, AI, et que la base 9A est égale à la base zr , l’angle GAA sera égal àl’angle
Zar( 8. .1 Mais l’angle BAA est égal à l’angle BAT.

Sur une’droite donnée et au point A de cette droite, on a donc construit un angle

solide égal à un angle solide donné. Ce qu’il fallait faire. i

PROPOSITION XXVII.
t

Sur une droite donnée décrire un parallélépipède semblable à un parallélé-

pipède donné , et semblablement placé.
Soit AB la droite donnée, et Ar le parallélépipède donné; il faut décrire Sur

la droite au un parallélépipède semblable au parallélépipède donné A12, et sem-

blablement placé. "

F- L. ; .-- .-,; l Vin Wfiï’x-îmm-r W’Zfi..fà.------ -4. il a» . ,4,,hv
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l l l N a uSummum) 7:19 7rpoç 7p AB mâtin; un 7 -Nz

l , m I N N X N ru7:90; curry 071,145le tu,» A 7p 7rpoç ne r 0-79th

[ c . e a,7min in, n nepzexoyetn un?) 762W BAG), OAK,

Pl il G’ i àKAB, tos-"ra mm! enrouant! leur rivé BAG osmium

a, c l ’ i t e t N e i7p U7IO en, "un; de une BAK 7p une EFH,

i J91 H X N ( X P a I C’T’AV e v7ro KAO 7p une HTZ , aux: www-ra) a);

l f x a tpar n ET 7rpsç 721v ÎH 037w; nBA wpàç Till’ AK,

à; 337i H1" 7rpèç Tilt! Il 037w; il KA wpàç "mir

w-à’ TRICT »u v- w

7 PÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Constituatur enim ad AB rectam et ad punc-
tum A in ipsâ ad F angulo solide angulus æqualis,

contentus sub 3A6) , OAK, KAB, ita ut æqualis
sit quidem BAS angulus ipsi EFZ, angulus vert)

BAK angulo EFH , angulus autem KAO ipsi
HFZ, et fiat ut quidem EF ad PH ila BA ad
AK, ut veto HP ad F2 ita KA ad A95’et ex

æquo igitnr est ut TE ad FZ ita BA ad A6.
AG’ asti? 3’; i’o-c-u stipes êa’riv aiç si TE wpàç mir ZI’ Et cempleantur parallelogram mum 139 et AA

fil ç I I .
aurai; n BA wpàç "un A6. K22; aupmsrrÀnpwo-Êw solidum.

t l
70 B6 deœÀÀnÂoçpotMuw au) 75 AA empiéta

q AX M AZ
7 L...

k a HA B I’ E
Q

Km) 272i irriz’ ai; a; E1" 7rpàç Tilt! PH 037w; Et quoniam est ut E? ad PH ita Bi ad
Î; RA Wpàç 7;", AH) ,55!) 7,10) 7m; 74m3,; 7è; AK, et circa æquales angulos EFH, BAK laiera

1377:: 151-14, BAK a; WÂEUFOÏ) airoiÀoyo’v aie-w- proportionalia sunt; simile igitur est parallé-

gptorov c’épot êtî’TlË’ 75 HE wœpotîtîxnîxégzpcqxptov logrammum HE parallélogramme K13. Propter

a. , , x t a t i x75;) 1113 wapotAÀnîxoypaiylut’a. A12 70L cw’Tot du ne:

Car sur la droite AB, étau point A de cette droite construisons un angle solide
qui, étant compris sous les angles 3A6, OAK, KAB, soit égal a l’angle solide r,
de manière que l’angle 3A6 soit égala l’angle En , l’angle BAK égal a l’angle Un,

et l’angle KAQ égal à l’angle HrZ, et faisons en sorte que ET soit a rH comme 15A

est à AK, et que Hr soit à r2 comme KA est à A’3( 12. 6 ); par égalité ra sera à

r2 comme BA est à A9 25. 5 -achevons le arallélorrrammme sa et le arané-

’ a Plépipède .AA.

Puisque Br est à rH comme BA est à AK , les côtés qui sont autour des angles
égaux ETH, BAK seront proportionnels; le parallélogramme HE est donc sen’lblablc

au parallélogramme KB( 4. 6 Par la même raison, le parallélogramme ne est
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qui MËV K9 wupaàànàôypctppov 7go HZ empau-

* Ï N I ’ X S, H NÂnÀogzpatppq) quater 56”", un: en Ta 2E un

I NGB’ Tpild. sipo: wœpæÂÀnAoypœppat vau TA Wi-

æ I N Npeau que) wœpatMnAoypatpworç "ne AA ETEPeOU
H N ’glacial Êww. Ami rat Mère-piot que: 70:; cuire-

tI V ’ X H V b l l HVŒVTIOV in en: au: quem, Tac Je ’TPIoL que:

ru a l ’l 4 l a x r! . cl70:; amura-107 ne; Te en: itou quant char

t I N h N r]cipal. 75 TA 67613209 in,» et,» AA inepte) agonir

ion-w.

N a! N mAmi 7m; (90921021; upat5 aidera; Tu; AB un
J’oûe’wz muret? vraPaÀÀnÀtmvrt’J’a; 75,3 TA étiolât!

3 e l I ’ I a’72 un optera); nelMEVOV dVdgxt’deWle ’70 AA.

eadem utique et quidem parallelogrammum
K6 parallélogramme Hz simile; est, et adhuc
ipsu’m ZE ipsi 63; tria igitur parallelogramma

solidi TA’tribus parallelogrammis solidi AA

similia sunt. Sed tria quidem tribus oppositis
æqualia et sont et similia , tria vero tribus op-
positis et æqualia sunt et similia 5 totum igitur
TA solidum toti solide AA simile est.

A datâ igitur rectâ AB date solide parallé-

lepipedo TA et simile et Similiter positum
descriptum est ipsam AA. Quod oportcbat fa;-
cere.0m!) Un wolïmu.

semblable au parallélogramme Hz , et le parallélogramme 2E semblable au paral-
lélogramme 63 ; trois parallélogrammes du parallélépipède TA sont denc sem;
semblables à trois parallélogrammes du parallélépipède AA. Mais les trois pre-
miers parallélogrammes sont égaux et semblables aux trois parallélogrammes
opposés, et les trois derniers parallélogrammes sont aussi égaux et semblables
aux trois parallélogrammes opposés ( 24. r Le parallélépipède entier ra est
donc semblable au parallélépipède entier AAL j.

Sur la droite donnée ’AB, on a donc construit un parallélépipède AA’sem-
blable à un parallélépipède donné ra et semblablement placé. Ce qu’il fallait

faire.

lll.

A
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HPOTAEIE mi.

:l l I
Eau! nepeov wapaÀMÀem’mÆov ËWIWEJÇ) 7,0L"-

N a l N 90;; une; au; îlwywvîouç 7m àmvawiov 27n-

’ I I a l f l N7.29m, «fixa: Tpnôno-erau To 072159011 u7ro TOU

9 I171772300.

a a I l 9 I
Erepeov yœp wœpaÀMÀemweJlov To AB emm-

in. ’I x aJe) 7go TAEZ 7277.431an nonce vos; Jzayww’ouçl

75V aî7remzl’n’ov Êmwéîæv Toi; T2, AE’ MW

CI l l t l N
on (fixez 711121935027ch ’70 AB crêpent! uwo 700

î PTAEZ 2717725290.

A (LB; "x
A

Emî yoîp i’a-ov En) 75 Hà? THZ sz’ywvov 77,7

I’ZB finança, 73 «Ë AAE 76:5 A136, l’a-719; me)?

Tà flèl’ TA wapœÀÀnÀÉypœlxpov fra; EB 7001!,

Âwevœvw’ov yoip,*’rô Æ; HE 753 TO’ au) 73’

wpîayac c’e’pœ 73 replexa’peyav 67:5 Mo MÈV 7px-

çvaîraw 7’659 THZ, AAE, 7731031! a; wœpaAÀnAo-

. ,. -w . 7- .. 4,71. 1’ H*W- wlf WJ

PROPOSITIO XXVÎII.

Si solidum parallelepipedum a plano Secetur

per diagonales oppositorum planorum, bifa-
riam secabitur solidum ab ipso plane.

Solidum enim parallelepipedum AB a plana
rAEZ secetur per diagonales I’Z, AE opposi-

torum planorum; dico bifariam secari solidum
A3 a plano PAEZ.

E

Quoniam Enim æquale est quidem PHZ trian-

gulum triangulo PZB, ipsum vero AAE ipsi
AEG, sed est et quidem FA parallelogram-
mum ipsi EB æquale, oppositum enim , ipsam

vero HE ipsi F6; et prisma igitur contentum
quidem sub duobus triangulis PHZ, AAE ,

PROPOSITION XXVIII.

Si un parallélépipède est coupé par un plan selon les diagonales de deux plans
opposés, le parallélépipède sera coupé en deux parties égales par ce plan.
) Que le parallélépipède AB soit coupé par le plan TAEZ selon les diagonales des
deux plans opposés r2 , ne; je dis que le parallélépipède AB sera coupé en deux
parties égales par le plan TAEZ.

Car puisque le triangle rHZ est égal au triangle rZB( 54. 1 ), et le triangle AAE
égal au triangle ÀEG, et que de plus le parallélogramme rA est égal au parallé-

logramme EB ( 24. 1 1 ), car ces deux parallélogrammes sont opposés, 6l que le
parallélogramme HE est aussi égal au parallélogramme r6, le prisme compris
sous les deux triangles ÎHZLAAE, et sous les trois parallélogrammes HE, Ar, ne, sera
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ypéppwv Tëy H15, AT , TE i’a’ov à") en") 74:10--

ptwn Té? weplexoyêwp 67:3 No Mât! szyaiwy

«a TZB, A136, 71:15;! J? wœpœMnAcypailupwv

T57 T6, 13E, TE, Ôvrà 7&9 Yann! imvre’Jbv wapi-

xovrau 755 713 75115921 un; 71:5 Heyéûw (île-Pre gîter

75 AB nepeôv îixœx Tés-[4147m 573 703 TAEZ

Ë7n7re’Æou. 07:2? Un Æeîëau.

nrorAzrz ne.

N I l tToi Ëwi Tif; aéra; Bora-am; àwrot (rapace WdPœÀ-

l a t x t a a cl r" e vÀnÀewmeÊœ un une fra saura whig, (in! au ace-

N Q a N S n. N 3! 5 lwww: 27:1er 0:0er eîa’w armera»! , [au anomal; -

’ I607w.

î a m 9 N I A: L aBan-w 2m 7m; aura; Barman 7M AB empesa
napœAÀnÀewiweÆœ "rai TM, TN 67:5 Té :2573

540; autrui, (in! a; âme-751m1 aï AH, AZ , AM ,

AN, TA, TE, 39, BK Ê7rÏ 75V cuirait! 215921511

r A: I l s t
Éva-www 7m IN, AK° kawa 371 i007 Êa’n 70 TM

i N Nnepeoy ne TN (rufian.

tribus vero parâllelogrammis HE , AP, TE
æquale est sprismati contento sub duobusltrian-

gulis TZB, A20, tribus vcro parallelogrammis
r0, 3E , TE, namque sub æqualibus planis con-
tinentur et multitudine et magnitudine ; ergo to-
tum A3 solidum bifariam sceatur a plano TAEZ.
Quod oportebat ostendere.

PRIOPOSITIO XXIX.

In eâdem basi existentia solida parallelepid

peda et eâdem altitudine , quorum insistentes
ipsæ in eisdem sunt rectis, æqualia inter se

sunt.
Sint in eâdem basi A]! solida parallelepipeda

FM, rN eâdem altitudine existentia, quorum

insistentes ipsæ AH, A2, AM, AN, FA, TE,

ne, BIC in eisdem sint rectis ZN, AK; dico
æquale esse FM solidum solidairN.

égal au prisme compris sous les deux triangles r23, AEG, et sous les trois paral-
lélogrammes T6, se, TE, car ils sont compris sous des plans égaux en nombre
et en grandeur (déf. Io. r 1 ); le parallélépipède entier AB est donc coupé en deux
parties égales parle plan TAEZ. Ce qu’il fallait démontrer.

X

PROPOSITION XXIX.

Les parallélépipèdes qui ont la même base et la même hauteur, et dont les côtés

sont placés dans les mêmes droites, sont égaux entr’eux.

Que les parallélépipèdes rM, m aient la même base AB et la même hauteur,
et que les côtés AH, A2, AM, AN, ra, r5, se, 13K soient dans les mêmes droites
ZN , AK; je dis que le parallélépipède rM est égal au parallélépipède IN.

a». -AA1’k44 .

47’ Ain ICI-Ï

a a...

.-.-......-
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En; wifi wapœkznào’ypamto’v 3mm; ênoc’npov

un T6, TK, Yen ËO’TlV ri TB atterririez sûr A6,

EK’ de 7e un) à A6 71:5 EK t’a-Tir in. Kami oing;-

pria-9a) à E6’ Mimi dinar; AE Mini;v 71:0" 6K 267w

70W dans nazi 73 [fer AET TPll’waGV 70:5 6K3 7p:-

7a’wqa i’zrov Éo-Ti , 7è si? AH WdeÂÂHÂd’deIMMOV

Té? 6N wapœÂAnÀoypœ’pMcpAwË Toi cw’Tot :591 mû 73

ZAH 1717501101: 76,3 MAN 791946qu l’a-av imita En: A?

mû 73 prix! TZ wapœAAnAc’ypzppov tu; BM 7:29am-

A

Quoniam enim parallclogrammum est utrum-
que ipsorum P6 , FIC , æqualis est PB utrique

ipsarum A6, EX; quare et A6 ipsi EX est
æqualis. Communis auferatur E6 5 reliqua igitur
AE reliquæ 6K est æqualis; quarc et quidem AEP

triangulum triangulo 6KB æquale est , sed paral-
lelogrammum AH parallelégrammo 6N. Propter

eadem utique et ZAH triangulum triangulo MAN

æquale est. Sed est et quidem TZ parallélogram-

(9 K.E

z AH NM

X

N

T r
A

ÂHÂOQ’FOÉIUMZIO i’a’or, 78 9è TH "ré; EN, àmvawiov

7ép’ nui 75 WPIIG’IMOL o’z’pœ 7-5 WEPIEXOIILLEI’OV 67:3

(No [Air szyaiywv 7057 AZH , TAE, 79165:» A? 7m-

paÀAnÀog’pat’pywv 75V AA, AH, HT l’a-av in)

tu; niqua-n 75 waplexoye’vgo 13m3 «No luit! 7p:-

7aimr 75v MAN, 613K, 7PIÔV il? wapotÀÀnÀo-

1;deva 75v BM, 6N, NE. Kowày WPGOWEII’IÛM

A

mum parallélogramme 3M æquale , ipsum vero

PH ipsi BN , Oppositum enim ; et prisma igitur
contentum quidem sub duobus triangulis AZH,
PAF. , tribus vero parallelogrammis AA , AH ,

HF, æquale est prismati contente quidem sub
duobus angulis MAN, 63K, tribus vero pa-
rallelogrammis BM, 6N , EN. Commune appo-
natur solidum, cujus basis quidem AB paral-

Car puisque chacune des figures T6, TK est un parallélogramme, la droite rB
est égale à chacune des droites ne, EK (54. 1); la droite ne) est donc égale à
la droite BK. Retranchons la partie commune E6, la droite restante AIE sera égale
à la droite restante 6K; le triangle AET est donc égal au triangle 6KB ( 8. 1 ), et
le parallélogramme AH égal au parallélogramme 6N ( 56. I Par la même raison
le triangle ZAH est égal au triangle MAN. Mais le parallélogramme r2 est égal au
parallélogramme BM, et le parallélogramme rH égal au parallélogramme BN (24. 1 1),

car ces parallélogrammes sontOpposés 5 le prisme contenu sous les deux triangles
AZH, TAE, et sous les trois parallélogrammes AA, AH, HT est donc égal au prisme
contenu sous les deux triangles AMN, 63K, et sous les trois parallélogrammes BM,
eN, BN (déf. 10. 1 1). Ajoutons le solide commun, dont une des bases est le parallé-

. H9, -NNi-W”auw1::4
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P

qui «7119259, a; Bain-1; lotir 73 AB mapaÀAnAo-

qpappor , àmvatwn’ov à 73 HE6M’ émir

d ouaïpa 73 TM méfiait! wapœAAnÀem’mÆar me) ne

s 7 ITN draper; wapœàMÂemm’Æp t’a-av 207:.

Toi ripez Ë7ri, nazi qui gais.

UPOTAEIE a’.

A. I si QToi irisai; aéra; Bac-w; erra trapu 7m91).-

n ( l A ’ h rI ç Q ÊÀnÀewiweJœ un: 07m To azura 1140;, wv au arpe-

œ 9 a x ’ a n- a w" ’6’ N si«ma-au aux MW 2m 7m arum, tu nm , lm
aîAMÎÀoIç irrita

lelogrammum, oppositum veto HEBM; totum
p igitur FM solidum parallelepipedum toti FM

solida parallalepipedo æquale est.

In eâdem igitur, etc.

PROPOSITIO XXX.

In eâdem basi existenlia solida parallelepi-
peda et eâdem altitudine, quorum ipsæ insis-
tentes non sunt in eisdem rectis , æqualia inte

se sunt.

En!» 7m29! Ëwi mini; flairera; 7:7; AB arquent

wœpaAMÀmimÆa Toi TM , IN, un? 1573 73
«.575 340g, (5;! Ânes-1554:3 aï A2, AH, AM, AN,

TA, TE, 36, BK par; ËÊTŒG’OU Ëwl 75v aérâiy

eôôuôy’ A570) 5’71 7509 in?) 73 TM rrepeét 793 TN

0743297.

Sint enim in eâdem basi AB solida parallé-

lepipeda FM, TN, et eâdem altitudine, quorum

ipsæ insistentes A2, AH, AM, AN , ra, r5,
B6 , BIC non sint in eisdem redis; dico æquale
esse FM solidum solide PN.

logramme AB, et dont la base opposée est le parallélogramme nec-3M , le parallélé-
pipède entier 1’M sera égal au parallélépipède Entier IN. Donc, etc.

PROPOSITION, xxx.
Les parallélépipèdes qui ont la même base et la même hauteur, et dont, les

côtés ne sont point placés dans les mêmes droites , sont égaux entr’eux. l
i Soient rM, TN des parallélépipèdes qui ont la même base AB et la même hau-
teur, et dont les côtés Al, AH, AM, AN, TA, TE, Be, BK ne sont point placés dans
les mêmes droites; je dis que le parallélépipède rM est égal au parallélépi-
pède IN.

â, a, . à»- flm’ùl ç

taf. . v
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EnCeCAn’o-Üwa-aw 7&9 ai NK, A64, nazi rupwrwr-

7é7w6’ow aîAAtiA’anç navrai 7-3 P5,natl in EnCaCAzir-

Oran-au! ai ZM, HE in.) Toi O, Il, nœlô ËweÇeu’xêwa-aw

«:7 AE, A0, m, BP. 1m N écu rMmepeày ,

05 Bain; ,uèr çà ATBA wœpaAAnÀo’ypatyjuov,

atmrdwz’ov dé Té ZA6M 797 To anpeéi, 03

Baie-I; ,uiv 75 ATBA wœPaAAnAo’yrpacplxoy, aim-

yatv’n’av Ê; 73 EHPO, Ëm’ TE 7&9 777; oui-ni;

Bémol; aie-1 qui; ATBA, ait! ai Èçbw’ràia-aus ai

A2, A5, AM, A0, TA, TE, B6,BP Ëwl 7631i

LE ONZIÈME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.
Producantur enim ipsæ NK , A6, et conà

Veniant inter se in puncto P , et adhuc
producantur ipsæ ZM, HE in ipsis O, H,
et jungantur A5, A0, PH, BP. Æquale utique
est FM solidum, cujus basis quidem APBA pa-
rallelogrammum, oppositum vero ZA6M solide
To, cujus basis quidem ATBA parallélogram-
mum, oppositum vero EHPO, etenim in eâdcm

sunt basi ATBA, et quorum insistentes ipsæ
Az, A5, AM, Ao, rA, ra, se, BI’ in eisdem

attirait! sic-w eÔÛetêiv 75v 20, AP. AÂAai 75 To

rupin, 05 Bain; pelu i771?) 73 ATBA WŒPdÂÂH-
Aéypatjuluov, aîneratwn’ov Je 7-3 EHPO, i’a-ay 20-72

753 TN 57292975, 05 Bain; [AÈV’O 78 ATBA marpaut-

AnAé’ypazluyav, chanvrier à? 73 HEKN, 27:1 Te

7&9 WOZÀIV" 75; atôrïrç B4025; 216°: 757; ABTA ,

sunt rectis ZÔ, AP. Sed SOlidum To, cujus
basis quidem est AFBA parallelogrammum, op-

positum vero EHPO, æquale est solide TN,
cujus basis quidem AFBA parallélogrammum,

oppositum vero HEKN, etenim in eâdem sunt
basi ABTA, quorum insistantes ipsæ AH , A5,

Car prolongeons NK , A6, et que ces droites se rencomrent au point P,- pro-
longeons aussi les droites ZM, HE vers les points O, H, et joignons A5, A0; T": En
Le parallélépipède TM, dont la base est le parallélogramme ATBA opposé au pa-
rallélogramme ZA6M , sera égal au parallélépipède r0 , dont la base est le paralléc

logramme ATBA opposé au parallélogramme EHPO (29. Il ), car ces deux
parallélogrammes ont la même base ABTA , et leurs côtés AZ, A3, AM, A0,
TA, ru, B6, BP sont dans les mêmes droites 20, AP. Mais le parallélépipède
r0 dont la base est le parallélogramme ATBA opposé au parallélogramme EHPO
est égal au parallélépipède TN dont la base est le parallélogramme ATBA opposé

au parallélogramme HEKN ( 29. r I ); car ces deux parallélépipèdes ont la même
base ABTA , et leurs côtés AH, AS, TE, In, AN, A0, 13K; 31’ sont dans les
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5,, a; ëçwTô’mfl afin AH ’ A5, r15 , HI, AN, r13, r11, AN, A0, BIC, Br in eisdem sunt rectis

N N ’ A. mA0 , BK, BP 27:) 7m attirait! aie-w euÛemw amarils

t 3l 2 N NHI’I, aNP’ dime aux? 73 TM 6729201; mon! en: ne

IN nepeê’.

N a a t t t MTac alpe! i7", «au Ta. 65":.

HPOTAEIE a4.

Toi ivri 7m11 Baifiêàw 5,7705 Wepeai fldpdAÀHÂe-

wimcFaa nazi 57:3 75 acéré 5’40; l’au aËAAn’MIç

ËWllt’o ilia-7m in) l’a-«w Baie-tan! 75V AB, TA arepeai.

WapœîtAnÀewiwsÊœ Toi. AB, Tl, au? C7113 ’75

aztÎ’rà 340v Ae’yw 3’71 l’a-or i5?) Té AE drapait!

753 TZ 075,024)".

Hn, NP, quare et solidumI’M æquale est 50-1

lido TN.

In eâdem igitur, etc.

PROPOSITIO XXXI.

Solida in æqualibus basibus existentia paral-
lelepipeda et eâdem altitudine æqualia inter se

sunt.
Sint in æqualibus basibus AB, FA solida Fa-

rallelepipeda AE , P2 , et in eâdem altitudine;
dico æqualeesse solidum AE solido FZ.

M H Il Z IE . Ë- ; WK 3x,, a (D
A A o A Nmr PX T13 6 Q T 7’ Xa

Emma-av N wpérepoy ai ânes-77120741 ai 6K,

sa , AH, AM, on, A2, DE, p2 7:93; épeaiç
Sint utique primum insistentes 6K, BE, AH ;

AM, on, AZ, r5 , r2 ad rectos basibus A3],

Intimes droites HH, NP; le parallélépidède rM est donc égal au parallélé-
pipède IN. Donc, etc.

PROPOSITION XXXI.
Les paralleleplpedes qui ont des bases égales et la même hauteur, sont égaux

entr’eux.

Que les parallélépipèdes AB, rz ayent des bases égales AB, TA , et la même
liauqtîgrl;e 81e qeue le parallélépipède AE est égal au parallélépipède r2. t

GO 68 K; RE; AH), AM, OU, Al, TE, P2 scient d’abord perpendicu-



                                                                     

l Dt’v J, v ... - - A W . » ’ V a 4 Am-

I N 3qui; AB , TA Bocage-M, un: méfiée-9a; Êw’ eû-

7 N ’ I e N I N651,4; 7p TP EUeElçt a PT, mu (foreman) mon

a: 3 l ’ N N N N N"tu PT EUÛEIQL mu 7c,» 7rpoç aéra amatie) Ta) P

N t x si e e , i731 une AAB 7m13; un: n un?) TPT, au; mie-9m
[Liv AA l’a-n ti PT, 75.1" «là AB l’a-n si PT3, nul

aupwewxnpaâaüw du PX Bais-m nazi Té aP1? 5’72-

) g A;pair. Koti ami «No au TP, PT dual nu; AA, AB
l’eau sin-l, nazi 760VIIGCÇ in; wapze’xoua’w’ l’a-or a’t’pat

au) 31.401011 "ré PX wœpœÀÀnÀéypazMuav "rai" 6A

a] iwapazAAnAo’ypacppp. Kari ivre) mihi! la”! Éva")?

n.

sa LE ONZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

TA,’ et producatur in directum rectæ FP ipsa
PT, et constituatur ad rectam l’T et gui-Punc-

tum in ipsâ P angulo AAB æqualis ipse TPT,

et ponatur ipsi quidem AA æqualis PT , ipsi
Vero AB æqualis PY, et compleantur basis PX

.et solidum id. Et quoniam duæ TI’, PI duabus

AA, AB æquales sunt , et angulos æquales
continent; æquale igitur et simile PX parallè-
logrammum parallélogramme 6A, Et quoniam

M H H Z IE Ë t5: VK 2M N
A A. O A d 7P 4’

Il P13 e TQ’T 7X
épilé AA 75 PT , il à? AM 777 P2, «al 7min;

3 N I J] Dl X H I ’ Nopôatç wepzexoua’w’ mer capa: mu oMOIût’EtîTl 70 Pale

WœPœÂÂnÂdydeIAOV vé)" AM wapatAÀnAoypaÉpclxa).

I N A Ï N N N . N N ÜAle: ne «une du me: To AE 71,) 2T leur Té in:

un) épater qui dpœ rapacAAnAo’ypazMuat 703 AE

arepecû TplfillfldpdAÂnAoçpoijujatclç 7’08 "J’Y me-

rursus æqualis est quidem AA ipsi PT, ipsa vero

AM. ipsi P2 , et angulos rectos continent 5
æquale igitur et simile est Par parallelogrammum

parallélogrammo AM. Propter. eadem utique
et AE ipsi ET et æquale est et simile 5 tria igitur

parallelogramma solidi AE tribus parallelo-
par? l’au 7é5 i071 au) épatez. AAAai "rai fait! qu’a; grammis solidi?ï et æqualia sunt et similia. Sed

que) 707:; àmvavw’or l’a-ac TE, in; au) (0,140105, quidem tria tribus Oppositis et æqualis. sunt et

laires aux bases AB, rA ; menons la droite PT dans la direction de la droite TP;
sur la droite PT et au point P de cette droite, consuuisons l’angle TPT égal à
l’angle AAB ( 25. 1 ); faisons PT égal à AA, et Pr égal à AB,- et achevons la base PX

etle parallélépipède sur. Puisque les deux droites TP, Pr sont égales aux deux
droites AA, AB, et qu’elles comprènent des angles égaux, le parallélogramme PX

seralégal et semblable au parallélogramme 6A. De plus, puisque AA est égal à
PT et AM égal à P2, et que ces droites comprènent des angles droits, le paral-
lélogramme Par sera égal et semblable au parallélogramme AM. Le parallélogramme

AE est égal et semblable au parallélogramme 2T, par la même raison ; trois paral-
lélogrammes du parallélépipède AE sont donc égaux et semblables à trois paral-
lélogrammes du parallélépipède «et. Mais les trois premiers parallélogrammes sont
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LEONZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTSD’EUCLIDE. sa;

a A. a l Cl a] Nerai de aplat que) 701c awerœr’narô’ aÀov apœ Tao

l PI NAE nepe3r wapaAAnAewiweËov on,» 7g» a11T 0-72-

N I
par,» wapuAAnAemm’Æq: leur Eau-L Aznxûwo-aw aï

IAP , XT nazi augmwre’rwcaw aîÂAnÀauç navrai

73 a, un) cirai J705 T 71:1" A0. nœpaiAMAoç iixôœ

si T7 , nazi ËxCeChia-ôwo-azv à T7 nazi à 0A

mû wreëedxewcratfl naze-ai T3 et , un), aup-
wewÀnpaia-Ûwaav Toi. 0T, PI ŒTEPEUI.’ leur «in,

in: 73 a?!) (172’528? , 95 Baie-w prêt; in: 73
PAF marpatÀÀnÀo’ypazptpov , éventra-l’or Æ; 73 Q7!

753 41T 07292:5, 05 Bain; [42’118 i071 T3 PW WaLPGCÀ-

ÂnÂéyzpazlttyor, aînerazwrîoflv a; 7-3 T4), 37:1 7e 7&9

’75; azôriïç Baie-sui; n’a-I 7:7; Pif, nazi 15m3 73

«:1373 340;, (in! azÎ Ëçenôeœû, ai P52, PT,

T7, TX , 20, îN, a??? , qui) Ë7rl 755v (1th:le 21’671!

eôflezâiv 757 0X, 011). AAAal 73 4P? 07292311 743 AE

irrir l’a-ayw’ nazi 73 en ripez campait: 793 AE art-mec;

Écrit! l’a-orI I. Katl Ève) l’a-av in) 73 PTXT deatÀ-

AnÀo’ypazptluor 71,3 (2T WdFdÂÂnoÂaiypppç), Êm’ me

j’ai!) 754°; nihil; Baie-enim; e707 Tïiç PT, nul Ëv qui?

cuirai; 7719470314191; "rat"; PT, 52X, and si

similia , tria vero tribus oppositis 5 totum igitur v
AE solidum parallelepipedum toti a?! solide pava

rallelepipedo æquale est. Producantur ipsæ À? ,

XI et conveniant inter se in puncto a, et per
T ipsi A9 parallela ducatur T-r, et producantur
ipsa T-r et ipsa 0A et conveniant in a, et com-
pleantur (Mr, PI solida, æquale igitur est en
solidum , cujus basis quidem est 1’? parallé-

logrammum , oppositum vero fiai- , solido ÂPY ,

cujus basis quidem est P? parallelogrammum ,
oppositum veiro 1M), et enim in eâdem sunt
basi Pif, et in eâdem altitudine , quorum ipsæ
insistentes P9 , PI, Ta, TX , 20’ , EN, iræ, tu:

in eisdem sunt rectis 52X , cd). Sed H solidum

ipsi A5 est æquale ; et igitur in!) solidum
solido AE est æquale. Et quoniam æquale est
PYXT parallelogrammum parallelogrammo (2T ,

et enim in eâdem sunt basi PT, et in eisdem pa- I

rallelis PT, 82X , sed PYXT ipsi TA est æquale,

égaux et semblables à trois parallélogrammes opposés, et les trois derniers pa-
rallélogrammes sont aussi égaux et semblables aux trois parallélogrammes op-
posés (24. 11 ); le parallélépipède entier AE est donc égal au parallélépipède

entier ’4’? (déf. Io. 1). Prolongeons les droites AP, xr, et que ces droites se rencon-
trent auÎ’point a ; par le point T. menons la droite T7 parallèle à la droite A9 ; pro-

longeons les droites T7, 0A ; que Ces droites se rencontrent au point a, et ache-
vous les parallélépipèdes ou», PI. Le parallélépipède "P0. qui a pour base le pat-r
rallélogramme Par opposé au parallélogramme Q7: sera égal au parallélépipède «Pr

qui a pourbase le parallélogramme Par opposé au parallélogramme To (29. I I); Parce
que ces deux parallélépipèdes ont la même base Pa» et la mêmehauteur, et que
leurs côtés Po , Pr, T7, TX, 2a, EN, «Par, sur sont placés dans les mêmes droites
AX, ad). Mais le parallélépipède ’tI’T est égal au parallélépipède AE ; le parallé-

lépipède en est donc égal au parallélépipède AB. Mais le parallélogramme PTXT

est égal au parallélogramme (2T ( 55. 1 ) , car ces deux parallélogrammes ont la
même base PT et sont compris entre les mêmes parallèles PT, 0X , et le parallélo-
gramme PTXT est égal au parallélogramme TA, parce que le parallélogramme Prx’r

III. Il
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sa. LE ONZIEME LI’VREVDESELÉMENTS D’EUCLIDE.
PTXT 71;; TA Ënw 70’012, âne) ne) 7c; AB’ un) 78

0T â’pat wœpœÂMM’yFœMpov Tél-TA Êa’7w l’ami.

ARN dû 73 AT’ 377w alpe: à; il I’ABoÉa-Iç wpôç 7d?

AT 013,70); il 0T wpàç 79m AT. 7K4) Ère) 7743257

zaPaÂMÀem’weÎov 75 T I Ëwiwidlclo 79") PZ 72’7-

Mnnu, quœÀÂiiÀtp Un 707; cimmvw’ov Ém-

wëîozç, ’2’7717 aiç il FA Baie-z; 7’95; 7M AT fioient!

057M; 73 Il animât! 97,08; 75 PI ŒTEPEO’V. Ami 7è

(2137:9: «M , ivre) 77992311 wapatÀMÀe’îriWedlav 7è QI

Emm’fç: 7a? P"? nain-ra: , wapatANiAcp 5’371

707; êmvœwriov ËWIWÊÆwç , 30-711! à; Il 0T

Béa-n wpàç 71h AT Béa-w 037w; 7è a? afipaèy

wpàç’rà PI 079351112. AÀA’Â); à TA Béazçwpôç 72h!

AT 057w; âQTBct’o-Içïs wpôç’niv AT’ me) (Â; défet

7è I2 emperla: 7423; 73 in mepeày 037w; 73 a?

quoniam et ipsi 1&3; et igitur QT parallélogram-

mum ipsi FA est æquale. Aliud autem AT ; v est

igitur ut basis FA ad AT ita KIT ad AT. Et quo-

niam solidum parallelepipedum PI plano PZ se-
catur, parallelo existenle oppositis planis, est ut

p baSÎs FA ad basim AT ita solidum rz ad PI
solidum. Propter eadem utique, quoniam pa-
rallelepipedum m plana P? secatur, parallelo
existente oppositis planis, est ut basis QI: ad
basim AT ita m» solidum ad PI solidum. Sed
ut basis FA ad AT ita basis (21’ ad AT; et ut

igitur PZ solidum ad solidum PI ita a? so-
lidum ad PI solidum; ut’rumque igitur soli-

dorurn riz, Q? ad PI eamdem habet ratio-
nem; æquale igitur est FZ solidum solido

anpezlv 7rpàç 75 PI a7epeévld’ËuoÉ7apov alpe: 75v Il, 91’. Sed ipsum Il? ipsi AE demonstratum est

a? arrepeôv 7793; 7è PI 78v «(37231» ’2’er Âd’yay’ æquale; et igitur AE ipsi FZ est æquale. Quod
ü l’eau a’L’Pd. Ëa’7115 7B l’Z 7729251! 7c; (la? 772397. OPONGbat OStendePe-

AMaà Ta a"? in; AE ëæez’xen î’o-ow nul 72» AE
d défiât 76:5 Il Ë0’7Ïv l’a-or. 072p 3&1 92754116.

Non sint utique insistentes ipsæ AH, 9K, RE,il A Mû germa-av N ai Ëçea-Frnuuïau aï AH , 6K, l
J AM, FEZ, on, AZ, P2 ad rectos basibus AB, FA;18E, AM, TE, OH, Al, P2 wpàç êpÔoËç 7:17;

eSt égal au parallélogramme A13; le parallélogramme 0T est donc égal au paral-

V lélogramme TA. Mais AT est un autre parallélogramme; la base TA est donc à la
r base AT comme la base 0T est à la base AT (7. 5 ). Et puisque le parallélépipède

r1 est coupé par le plan Pz parallèle aux plans opposés , la base rA sera à la base
a" ,. AT comme le parallélépipède rz est au parallélépipède PI (25. 1 1 ). Par la même
l, Ï p raison, la base QT est à la base AT comme le parallélépipède a? est au parallé-

- lépipède PI, parce que le parallélépipède QI est coupé par le plan Par parallèle aux
’ a plans Opposés. Mais la base TA est à la base AT comme la base or est à la. base

. * 4T 5 le parallélépipède r2 est donc au parallélépipède PI comme le parallélépipède
0.an est au parallélépipède PI ( 1 I. 5) ; chacun des parallélépipèdes rz, ma a dpnc

" , la même raison avec le parallélépipède PI; le parallélépipède rz est donc égal
au parallélépipède ne» Ç 9. 5 Maison a démontré que le parallélépipede Inti!

est égal au parallélépipède A15; le parallélépipède AE est donc égal au parallèle-

Î » pipède Il. Ce qu’il fallait démontrer. . .Mais que les côtés AH , 9K , me , AM, r2, on, Al, P2 ne soient pomt

I , - .. -; s.t ry-V. -, .-.-.-»w, . - . A1 4 v l Vdu-» . a - "et. "-.n’lw’n-LG’Œ l’épi!» ...,M’à-æ-qam. * ” ’ ’ u . A. i . t V i .» th 1 ...” , L. "6». ,. ,,.-.gwe«r’ A. æ 1 n-H A»: 1: t7 l i’æ.
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AB, TA Béa-271° M’yœ mihi! 37: i’o-ov ËG’Tll’Ï dico rursus æquale esse solidum AEsolido rz.

7è AE 7729251; 71;; Il napée". Hxôwa-atv’yaipls aivrà Ducantur enim a punctisK , E, H,*M, Il, z, a ,

i751, K, E, H, M, n, z, a, 2 ("www a") 7-3 E ad subjectum planum perpendiculares KM,
Ôwoneîpzt’or Ëmareîoyl9 indûment ai KN, ET, ET, HÏ; M0 a 11X, Z13 50, El, et occurrant

H K Il ZM À zI 2
A et 4A

A Ï A43 P èFÀ(D r Il IET, M4), HX, 21’, ES), 21, un) wMCaÀÀê- plano in punctis N, T , Y , d), X, il, a, 1’, et
«mm n; êqrméæq, un; 7;; N, T, r, a), x, jungantur ipsæ NT, m, NI, To, x1», x12, m,
’4’, Q, I 6111142705 nul Émezedxûwa-aw a; NT, ’14; æquale igitur est K4) solidum solido HI;

T4) , N’Y, TO, Kir 3 x0, , QI, «PI- î’a-ay à; gm denim in æqualibus sunt basibus KM , H2 et

çà K4: cTePeày 7-53 r11 a’TePgë’ an; 7, gap 70-60,, in eâdem altitudine , quorum ipsæ insistentes

Béa-gala: n’a-1 75;: KM, Il: au) 67:8 7-5 467-3 540;, ad rectos sunt basibùs. Sed quidem K0 solidum
div ai Ëcpemâiaw wpàç âpea’ç sien 7u7ç fléau-w. 501mo A5 eSt æquale, ÎPSum Vero HI ipsi PZ,

AÀÀaË 75 [Air K0 ETePeth in; AE figeai êærly etenim in eâdem basi surit et in eâdem altitu-

700V3°,t70l æ HI 71:5 Il, in:l 7e 7è!) 71?; 45737; tudine , quorum ipsæ insistentes non sunt in
géo-gal; si," au) 57,3 çà 467-5 540;, à, a; au; eisdem redis; et igitur AE solidum solida PZ
75ml orin. tic-w à?) 75v m3751! edÛmÏw’ au) 75 °5t æquale.

AIE ripa nepeàv 797 r2 772,329") E77iv liron

Toi d’un Ë7ri , nazi 7è ËEiÏÇ. Solida igitur, etc.

perpendiculaires aux bases AB, TA ; je dis encore que le parallélépipède AE est
égal au parallélépipède r2. Car des points K, E, H, M , H, Z, E, 2 menons au
plan inférieur les perpendiculaires KN, ET , Hr , Ma, nx , m» , En , 21 qui rencon-
trent ces plans aux points N, T, T, (I), X, «a, a, 1(11. 11), et joignons NT,
me , N’Y, To, in», x9 , m, «PI. Le parallélépipède K4) sera égal au parallélépi-

pède r11 (51. 1 I ), parce que ces parallélépipèdes ont des bases égales KM, Hz,

et la même hauteur, et que leurs côtés sont perpendiculaires aux bases. Mais
le parallélépipède K4) est égal au parallélépipède AE ( 50. 1 I ), et le parallélépi-

pède HI égal au parallélépipède r2,- parce que ces parallélépipèdes ont la même

base et la même hauteur, et que leurs côtés ne sontpas dans les mêmes droites;
le parallélépipède AE est donc égal au parallélépipède Il. Donc, etc. i

J- * I y Ihou-caïîrMs-zîu ik- (5.77. W." sa... v x a, . x" g..- J-.Ç-.Lr v» Mail-,1 L; - p . V W," 77 X l k
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n’porÀzrz AC’.

Toi. 673 75 cula-à 340; gyms a7epeoi- wœpa).An-

Aewiwedœ mail; a’ÉÀÀnÀaÉ in"! à; et; Béaetç.

Barra)I 157:3 73 «:373 i540; mepeoË wapœÀM-

lewiwedœ 7è AB, TA. 7x57!» 3’71 7è AB, TA
aminci. napaÀMAewimJlœ 77,03; c’c’ÀÀnÂcÉ E0711! à;

ai Béa-erg, 7ou7éo-71Ve’oi7lv 5’712 à; a; AIE Baie-m

mai; 71h Il Brio-w 037w; 73 AB 774257 macis

s I7a TA crepeor.

PROPOSITIO XXXII.

In eâdem altitudine existentia solida parallè-

lepipeda inter Se sunt ut bases.

Sint in eâdem altitudine solida parallelepi-

peda AB, FA; dico AB, FA solida parallele-
pipeda inter se esse ut bases, hoc est ut basis A]:

ad basim F2 ita esse A3 solidum ad FA solidum.

A TÜdpœËeCÀiio-dw 78cl: flapi 7M 2H75 AE liter

7è le, un) 017:5 Boisson; Hà? 751"; 26), aïLoUÇ «il?

N a: N l7cv stria-ou 7a) TA ŒTEPEDV wupætAMÀewimÆov cupi-

N l V I a t xwewÀnFa’mdw 7go HK’ i701! «in Isa-7l 7o AB empan?

N N 3 j l l I N7go HK emperla, 2m 7e aux? irait! Béa-am sin 7M

À é l l 3 l I a ’ lAB, le, un 07:0 7o «0’70 540;. Km 2972;
rampait! aupaAAnMwimdw 7è IK Êmwe’ÉQ 793"

a g
Applicetur enim ad 2H ipsi AE æquale 29,

et a basi quidem 26 , altitudine vero eâdem
cum ipso FA solidum parallelepipedum com-
plealur HK; æquale igitur est AB solidum so-
lido HK , etenim in eisdem sunt basibus AE ,
29 et in eâdem altitudine. Et quoniam solidum

parallèlepipedum PIC piano AH secatur, paral-

PROPOSITION XXXII.
fi

Les parallélépipèdes qui ont la même hauteUr sont entr’eux comme leurs bases.

Soient AB, TA des parallélépipèdes qui ayent la même hauteUr; je dis que ces
parallélépipèdes sont entr’eux comme leurs bases, c’est»à-dire que la base AEeSt

à la base r2 comme le parallélépipède AB est au parallélépipède TA.

Car appliquOns à 2H un parallélogramme 26 qui soit égal au parallélogramme A13

(45. I ), et sur la base le construisons le parallélépipède HK de même hauteur
que le parallélépipède m. Le parallélépipède AB sera égal au parallélépipède HK

51.; I I ), car ces parallélépipèdes ont des bases égales AB, 29 et la même hau-
.teur. Et puisque le parallélépipède rK est coupée par un plan AH parallèle aux
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AH 751.4711741 , wapaÀNiAcp 3M: 707; èmmwi’or

imvriîolç, Êwiv â’pu à; a; 62 Qu’en; aplanir

Il flairai 057w; 7è 6A 0799261! 9798; 78 Ar
napeôr. le» æ; à ,uêr 26 flétri; 7g? AE Béa-et,

’ 73 63 HK «impair 7è)v AB’m-epeê’ 307w sipo: au)

à; il AE Bains api; 72h! Il Baie-trogne; 75 A3
c7epeàr wpôç 7è TA d7epeo’r.

Toi aïpat, un.) 7è i579

IIPOTAEIE A72
a

Toi. 3,14010: "ipsâ wapatÀAan’th wptiç agite

me; Ëy TPIWÂŒŒIIOW A6790 de) 757 ôpoào’ywv

WÂÉUPÆVQ

Etna) 354qu UTâPâè WapœÂÀnÂewimÊœ 7è AB,

TA, ËMÉÀo’yoç à? 307w à AE 7? Il: Aigu 3’71 75

A8 772,323» 7rpàç 75 TA dupait! TPIWÂŒO’IIOVŒ Niger

:XEI 27m!) ri AE qui; 7iinZ. v
ExCeCÀtieÛwa-aw wifi 2’77, eÔÛeÎctç’ 747; AE, HE,

6E ai EK, EA, EM , ami mie-9a) 737 (Mèy Il l’a-n il

15K, a? il? ZN l’a-n au, au) 2’71 737 ZP l’a-n MM,

lelo existente oppositis planis, est igitur ut basis
61 ad basim rz ita 6A solidum ad solidum AP.
Sed æqualis quidem basis 26 basi A! , solidum
veror HIC solido A3 ; est igitur et ut basis A17. ad

vbasim FZ ita AB solidum ad FA. solidum.

Solida igitur ," etc.

PROPOSITIO XXXIII.

Similia solida parallèlepipeda inter se in tri-

plicata ratione sunt homologorum laterum.

Sint similia solida parallelepipeda AB , FA,

homologum autem sit latus AE ipsi P2; dico
AB solidum ad solidum Î’A triplicatam rationem

habere ejus quam AP. ad P2.

Producantur enim in directum ipsis AB, HE,
6E ipsæ BIC, EA, EM, et ponatur ipsi quidem
rz æqualis EK, ipsi veto ZN æqualis EA , et

V -. r

plans opposés , la base oz est à la base r2 comme le parallélépipède 6A est au
parallélépipède Ar (25. 1 1 ). Mais la base 02 est égale à la base AE, et le paral-
lélépipède HK égal au parallélépipède AB ; la base AE est donc à la base r2 comme

le parallélépipède AB est au parallélépipède rA. Donc, etc.

PROPOSITION XXXIII.

I I 0 ! n o r r
Les parallelepipedes semblables sont entr’eux en raison triplée de leurs côtes

homologues. , ASonent AB , rA deux parallélépipèdes semblables, et que le côté AE soit l’homo-

logue du côte r2 ; 1e dis que le parallélépipède AB a avec le parallélépipède rA

une raison triplée de celle que AE a avec r2.
Car menons les droites 15K, EA, EM dans la direction des droites AB, HE, 9E ;

faisons 15K égal a r2, EA égal à ZN , et EM égal à ZP 5 achevons le parallélogramme

v i ,s l2- -Mme--m.u- .... si Il, p.4", gdn la l NI, . À. p m4,, . ,.- * MM!l



                                                                     

v. ,74.:,,.,.,r.x, a et r. si. .lWHw . Y

me) eupwewànpaia-Ûw 75 KAmapaÀÀnàéypœppov ,

mal 75 K0 772.0257. Karl 571-25 didot ai KE, EA duc-5

74:7; I’Z, ZN l’au tic-il! ,aËAMÈ au) 7min il 575

KEA- gareriez 7? :575 577w l’a-n , ÊwetNmp ami

c e t , l ne t a] t ta une AEH 71107:0 l’ZN 307175071 au 7157 alunie,-
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adhuc ipsi.,ZP æqualis EM , et compleatur KA’

parallélogrammum, et solidum K0. Et queniam

duæ. KE, EA duabus PZ , ZN æquales sunt,
sed et angulus KEA angulo PZN est æqualis,
quoniam et angulus AEH ipsi PIN est æqualis

(9

A HP

N Hr Z A :k E KA

M

. 0! A, a r
77174! 7M AB,TA ŒTêpâwV’ leur alpes 2775 nul élimai!

t r i N i
7a KA WdPnÙxÀHÂo’szŒMILLOV 7go IN mapatÀMÀo-

’ talpague). Alec 7d mini Ni nul 75 M59 KM 7m-

s z ’ si a x x d NpatAMÀogpœMpwr ici-or 277: itou opterai: 7go rP 7m-

aÀÀnÂo ’ 2 l ” 5 N ’ lp nappa) , mu 271 7o E0 7go AZ 79m

î, I N A.que: wœpaÀÀnÀoypatluMot 70v K0 FTâPEOU que) 7m-

) N Il: I l
pdÂÂMÂâijdluMOIç 7ou TA 77592011 l’a-ct 50-755 nul

9’ t l N aopterez. AÀÀœl’Tœ M51! 7pl’at que) 701; d’îîéllctl’Tllol’

y y X x FI 4 ! i z x N ’IŒŒEUTIKOU quem , Tel. à que 7910-: 701; ot7rétlaw-

,1 si a x et 5 d a] t lwons-ac 2071 aux: 0111.0141. t OÂOV capot 7o K0 77epeor

a CI N N 3,7 , g gc’:a me» 7go TA 6’12!)qu mon» 2774 zou 01.401011. EumeÂn-

0b similitudinem solidorum AB, fA; æquale
igitur est et simile KA parallelogrammum pa-
rallelogrammo PN. Propter eadem utiquc et qui-

dem KM parallelogrammum æquale est simile
parallelograimmo Pr, et adhuc ipsum E0 ipsi
AZ ; tria igitur parallelogramma solidi K0
tribus parallelogrammis solidi FA æqualis. sunt

et similia. Sed quidem triatribus oppositis
æqualia sunt , similia vero tria tribus oppositis
æqualia sunt et similia; toturn igitur K0 soli-
dum toli solido FA æquale est et simile. Com-

KA et le parallélepipède K0. Puisque lesdeux droites KE , EA sont égales aux deux
droites Il, ZN, et que l’angle KEA est égal à l’angle rZN, l’angle AEH étant égal

à au, à cause de la similitude des parallélépipèdes AB, m; le parallelosramme
KA sera égal et semblable au parallélogramme IN. Par la même raison, le paral-

lélogramme KM est égal et semblable au parallélogramme I’P , et le parallélogramme

0E égal et semblable au parallélogramme Az ; trois parallélogrammes du parallélé-

pipède K0 sent donc égaux et semblables à trois parallélogrammes du parallélépi-

pède FA. Mais les trois premiers parallélogrammes sont égaux et semblables àerÎS
parallélogrammes Opposés, et les trois derniers parallélogrammes sont aussi égaux
aux trois parallélogrammes opposés ( 24. 11 ), le parallélépipède entier K0 est
donc égal et semblable au parallélépipède entier 1"A( déf. Io. Il Achevons le
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[miraud HK wapaîlAnXôypaptpor, au) ’o’t75iflai-

flnw p.57 757 HK, KA thœAMAoypu’ppar’, dalot);

«Pi 703 m3703 71,3 AB , enlisai aup7e72xnpaia’9w 755

15E , AH. Katl 572i 4’145 757 5770167774. 757

AB, TA 7799257 177:7 (in: ri AE 7,35; 757 I’Zt 037w;

si EH 795; 757 ZN, nazi Il E6 7p5ç 72i7 ZP,
il!" dé 6172W ZF 777 EK,li «15 ZN 773"EA,1iJÊZP

a"? EM’ E7717 alpe. à; ri AE 7,35; 7:57 EK 037m ri HE

7,35; 7757EA,uatiti 6E 7p5ç .77i7 EM. AAA’ (il; M57 ri

AE 7p5ç 7:57 EKoÔ’7wç 75 AH 7apatÀMÀo’ypatle075

7’35; 75 HK 7apetM.nÀa’7paq.t,u07 , si; à? li HE 7p5ç

757 EA 037w; 75 HK 7p5ç 75 KA, à; 35 ri 6E

795; 7li7 EM ail-ra); 75 HE 7p5ç 75 KM’ anti ai; alpe:

pleatur HIC parallelogrammum, et’a basibus qui-

dem HK, :KA parallélogrammomm, laltitudine

vero eâdem cum ipso AB, soli dg; compleantur pi,

ATLIIEt quoniam obi similitudinem solidorum

An , rA est ut As ad rz ita EH ad ZN, et se
ad ZP, sed æqualis quidem ZF ipsi EK, ipsa vero

ZN ipsi EA, ipsa autem ZP ipsi EM; est igitur

ut AE ad BIC ita HE ad EA, et es ad EM.
Sed ut quidem A15 ad BIC ita AH parallélo-

grammumvad parallelo’grammum HK , ut vero

HE ad EA ita HIC adlKA, ut autem 6E ad EM

ita 11E ad KM; et ut igitur AH parallelogram-

le ..4-, ,71. , ,

751A11 7ctpœAMA67palupor7p5ç 75 HK 037w; 75KH

t t x t i t s e t t mum ad ipsam ita ad et ad7poç7oKA une HE7poç7o KM.AÀÀ wçluewro AH
"Pa; T2) HK 037w; Ta A3 FTEPeàv wpàç Ta 15E ont? KM, Sled ut quidem AH ad HK ita A13 solidum

"à, à; 3x; Tel HK TF5; Ta KA ogmçTg 5E maffia, ad solidum E5 , ut vero HIC ad KA ita ES so-

7P5ç75 HA 7729257, ai; :95 75 [1E 7p5ç 75 KM 037w; lidum ad solidum HA , ut autem IIE ad KM ita

75 HA 779’3257 7,056 ’75 K0 GTEPîO’V” Mil à; alfa 11A solidum ad solidum K0; et ut igitur AB so-

l t t H t! t ..., x t I .7-3 A3 "ENV "FM" 57 W75”; 7° En "P99 7° lldum ad E5 lta a: ad HA, et 11A ad K0, Si
HA, uni 75 HA 795; 75 K0. 13:57 dl Hamam-

parallélogramme HK, et sur les bases HK, KA, construisons deux parallélépipèdes
sa, AH de même hauteur que le parallélépipède AB. Puisqu’il cause de la simili-

tude des parallélépipèdes AB, rA, la droite AE est à r2 comme EH est à ZN, et
comme E9 est à 2P; mais zr est égal à EK, ZN égal à EA, et 2P égal a BM, la
droite AE sera à EK comme HE est’àE’A, et comme en est à EM. Et puisque AE est

à EK comme le parallélogramme AH est au parallélogramme HK ( 1. 6), que HE
est a EA comme le parallélogramme HK est au paralléIOgramme KA , et que 0P. est
à EM comme le parallélogramme ne est au parallélogramme KM; le parallélo-
gramme AH sera au parallélogramme HK comme le parallélogramme HK est au pa-I
rallélogramme KA, et comme le parallélogramme ne est au parallélogramme KM. A
Mais AH està HK comme le parallélépipède AB est au parallélépipède E5 ( 52. I I ) ,

et HK est à KA comme le parallélépipède 315 est au parallélépipède HA , et de plus
ne est à KM comme le parallélépipède HA est au parallélépipède K0; le parallélé-

pipède AB est donc au parallélépipède ES comme le parallélépipède E3, est au pa-

rallélépipède HA, et comme le parallélépipède HA est au parallélépipède K0.

I
Iw l w*’;’.;*tî7r- k3-.- 4.. .- 7M v. g - 1*.» . FA; kg," V ) -. . I 7- , . 1 I (Afla abcMflihLV l -
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75’011 min-ai "ria (maxi; aîVaîAoyov â, 73 orpai-

’rov 7433; 75 72’po70? TpmÀaen’am A6709 3’er

â’mpô vrpàç 76 ÆeLËTepoy’ 2&7 "ni AB aïpœ 0729231:

wpàç 75 K0 TPIWÂOLO’IIOWL A5701: 37524 ira-et) 7-5 AB

wpàç 78 ES. AN», dg pairs 75 AB wpâç 78 ES!

037w; 75 AH wœpotMnÀéypapptov qui; 75 HK,

autem quatuor magnitudines deinceps pr0p0r-
tionales sint , prima ad quartam triplicatam ra-
tionem babel: ejus quam ad secundam; et igitur
A13 solidum ad ipsum K0 triplicatam rationem

habet ejus quam AB ad E5. Sed ut quidem
AB ad 15E. ita AH parallelogrammum ad HK ,

B a oce

A RP

N HP Z A E KA

M

o

aux.) à AE 25627:2 795c; 78v EK’ n°5072 nazi 73 AB

0729239 vrpàç mi K0 TPIWÂÆO’IIOVÆ miam! 3x2:

51’712]: 1; AE 717:3; Tait! BK. leur à? Tàyèvg K0

aTepeàv 733 TA 672,325, a; cive EK 959270; 717 r2-

:uzi 73 AB ripas-672mm: 7rpàç me FA 0729251! 7p:-

wîxatn’om A6701! ’e’xet drap si ’ôptéAoyoç 45703

wÀeupoiii AE 7min; vair ôpéÀoyov wÀeupçËv mit! Il.

x I ri a x e A.TaL zips; 01.40105, un Toc eËnçm.

et recta A! ad EX; quare et A8 solidum ad
K0 triplicatam rationem habet ejus quam A)!
ad BK. Sed æquale quidem K0 solidum solida

FA , recta vero EK ipsi FZ; et igitur A3 so-
lidum ad solidum. FA triplicatam rationem
habet ejus quem AIE. ipsius latus homologum

ad homologum latus PZ. V
Similia igitur, etc.

Mais si quatre grandeurs sont successivement proportionnelles, laepremière a,
avec la quatrième, une raison triplée de celle que la première a avec la seconde;
le parallélépipède AB a donc avec le parallélépipède K0, une raison triplée de

celle que AB a avec E3. Mais AB est à EE comme le parallélogramme AH est au
parallélogramme HK , et comme la droite AE est à la droite EK ( 1 . 6) ; le parallé-
lépipède AB a donc avec le parallélépipède K0 une raison triplée de celle que AE
a avec 15K. Mais le parallélépipède K0 est égal au parallélépipède TA, et la droite EK

égaletà la droite Il; le parallélépipède AB a donc avec le parallélépipède TA une

raison triplée de celle que son côté homologue AE a avec son côté homologue r2.

Donc , etc.
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t - r! I t I- En à) 106700 Çœt’epot’ , 07: en? 7’20?de

sa; N a I Q’ a! t t I teodem: marner (MW, erra: a); n mon 7:90;

FI i N l792v unifiait, aura»; 78 être 711g mania-n; 072920?

N l
wœPaÀAnMwÎwçùy 7rp3ç 73 «57:3 Tu; Java-épais Ta

Il r t ! I 9 r a l Iagora? un quota); avaypœçoptevov’ graduas!)
Iuni 5’ mon tapai; ’niv TeTaÊPTnV TPIWÀGCUIIOVŒ

I il à, l l Iloyer axe: "rap wpoç un: 92074415

,nporAzIz m3

si unT59 leur CTEPEŒV wapœàÀnÀemm’Æwv air-nm-

: c r n. 1, . s et ï a.neveu-w au Boum; TOI; miso-v aux: au! nepeaw 7re:-

I N
paAÀnÀemmÆm civwm’zra’yôœa’w «Î fléau; TOI;

q y a n a Npalu-w, au 20’717 2mm.

Erre.) in: drapai waPœÀAnÀewIw-eÆœ rai AB ,

l d N N
’fA’Jle’ywow vos: AB, TA arepewv wœpaAAnAe-

v I , I 9’grimât? avrlvrsworôawv ai fiée-21; 707; 042w,

; V sur 1,. .5”me UCLI’DE. 39

COROLLÀRIUM;
JQ..

.3"

Ex hoc utique evidens est , si quatuor recta:
proportionales sint, fore ut prima ad quartant; i
ita a prima solidum parallelepipedum ad so-
lidum a secundâ simile et similiter descriptum;

quoniam et prima ad quartam triplicatam ratio-
nem babel; ejus quant ad secundam,

PROPOSITIO XXXIV.

Æqualium solidorum parallelepipedorum réé

ciprocæ sunt bases altitudinibus; et quorum
solidorum parallelepipedorum reciprocæ sunt
bases altitudinibus , æqualia sunt illa.

Sint æqualia Solida parallelepipeda A3 , FA ;
dico AB, TA solidorum parallèlepipedorum tre-
ciproca’s esse bases altitudinibus , et esse ut 19:0

COROLLAIRE.

D’après cela il est évident, que si quatre droites sont propenionnelles, la
p première sera à la quatrième comme le parallélépipède IconStrui’t sur la première

pst au parallélépipède semblable ; et semblablement construit sur la seconde;
parce que la première droite a avec la quatrième une raison triplée de celle que la

première a avec la seconde.

ln

PROPOSITION XXXIV. -
. Les bases des parallélépipèdes égaux sont réciproquement proportionnelles aux
hauteurs; et les parallélépipèdes dont les bases sont réciproquement:proportion-

nelles aux hauteurs sont égaux entr’eux. t i
Soient les parallélépipèdes égaux AB, TA ; je dis que leurs bases sont récipro-

quement proportionnelles aux hauteurs; c’est-à-dire que la base E0 est à la
111.

12

i

.1
î":

n

p .Il. p,
a»

4 l
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nazi 20-711! à; ai E6 Bain; tapi); suiv NU Béa-w

c570); 73 705 I’A eTePeoÜ 340; qui; 7è 703 AB

UTEPEOÜ 340;.

Emma-au: 7è!) 7rpo’7epor et; ioewnnuî’œz ai AH,

E2, AB, 6K, FM, NE, on, ne 7rpàç àPeoèç

qui? Baie-eau: 0:57:31" Ripa) 571 ia7lv à si Be)
Baie-m wpâç 791v NU Béa-w 057m a; FM 7rpàç

71lv AH. El prêt! 03117074 Éva-lu ai E6 Bain; 7g? NU

Qu’a-2:, in: J? nazi 73 AB animât! tu; FA néper;

a! a! a t N a! t K f i -mer, 2070!! un n TM 7p AH mW 7a 7201p une 7:3

basispad NU basim ita FA solidi altitudinem
ad AB solidi altitudinem.

Sint enim. primum insistantes AH , EZ, 113,619

FM, NE, 0A , III’ ad rectos basibus ipsorum;
dico esse ut 139 basis ad NH basim ita ipsam FM ad

AH. Si quidem igitur æqualis est basis E6 basi
NU, est autem et AB solidum solido FA æquale,

erit et FM ipsi AH æqualis; sub eâdem enim

altitudine solida parallclepipeda inter se sunt
94575 540; dupai wapaAAnAewÎWedœyrpâç d’A-

K B Pl 1xHA Z M 5;

O A. OA E r N. p à NMM; Éden» w; ai Béeelçl. El 9&9, 7m E8, N11

a y I
Baie-am (d’an! mireur, [11;] ei’n 7è AH-, IM inlm

J ’ a! l i Jf a! N .î’m’ ou? capot 70 AB (verseur 10’011 20-711 Ta) TA.

rut bases. Si enim , basibus E6, NT1 æqualibus

existentibus, non sint altitudines AH , FM æqua-

les; non igitur A13 solidum æquale erit ipsi FA.
Two’aenoudlè in!" 613» épi; ëyiaéyEm-P çà rM ado; Supponitur autem æquale; non igitur inæqualis

.75; AH (bien 750,, Jim, un) t’a-m, (à; à Be) est altitudo FM altitudini AH; æqualis igitur,
[Bais-w criai; suiv NU 057w; si FM 7:93; 7:31! AH, et erit ut basis E9 ad ipsam NU ita FM ad

base NU comme la hauteur du parallélépipède TA est à la hauteur du paralléléo
pipède AB.

Que les côtés AH, EZ , AB , 6K, FM, NE , on, nP-soient d’abord perpendiculaires

aux bases; je dis que la base ne est à la base Nu comme rM est à AH. Si donc la base
:56) est égale à la base NII , et le parallélépipède AB égal au parallélépipède TA, la

hauteur. rM sera égale à la hauteur AH; parce que les parallélépipèdes de même
hauteur étant entr’eux comme leurs bases, si les bases E8, NU étant égales,
les hauteurs AH , rM n’étaient pas égales, le parallélépipède AB ne serait
point égal au parallélépipède TA ( 51. Il ); mais ces parallélépipèdes Sont sup-

posés égaux; les hauteurs rM, AHne sont donc pas inégales; clics sont donc
égales; la base E6 est donc à la base NII comme rM est à AH; il est donc évident
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l’ami entreprit! i571 757 AH , TA hepeüv wapœAM-

Atmwîdaw dv7t7revro’vôaa’lr a; Baie"; 7oîç 544w.

Mit i774» a»; in si E6 Baie"; 737 NT1 flairer,

J006 i771» palan! ri E9. En: à? aussi 73 AB "2923;!

7d FA c7cpeqii 770V [42;er Piper in? mini FM
737; AH. E; 7è? fui, «le? cipal mihi: qui AB,

t I h ITA enfui in: ê’a’7a1’l’ uwoxelwau Je in.

AH, let ciridens est AB,. FA sbfidotûfiipâralledet

pipedornm réciprocas esse bases alümdinibm-

Non sit autem æqualis ne luisis- basi un ,
sed sit major E6. Est autem et A! solidien
solido FA æquale; major igitur est FM ipsâ AH.

Si enim non, neque igitur rursus solida AB, FA
æqualia essent ; supponuntur autem æqualial.

34.34 p . a;

Ku’o’eœ 059 7:5 AH in zi FT, nazi coywefiàn- Ponatur igitur ipsi AH æquali’s PT, et com-

ptée-Ou ai7r3 * Béa-mg ,uêv 717 ç NU , dieu; Jè 705 pleatur a basi quidem NI! , altitudine vero F1, si
PT, nepe3y wœpœAAnAewifleJov 73 (DT. Kari 2m) solidum parallelepipedum 45T. Et quoniam

. i A in! VP A iK B (D E t; il

H Z T p ila Un O."A... E r N ilx t t a] I
701w in: 7a AB nepeov 71,3 FA "ipsâ, ŒÂÂO de

h 5 h l ’I l A ’ t A î h71 7o Id) , . 7a Je me: mon; 7o nu7o 7cv ctU’TOV

ïxelvào’yav’ in"! sipo: aiçô 73 AB 772p23v 7rp3ç

æquale est A]! solidum solida FA , aliud autem

quoddam ipsum F4), tæqualia vero ad idem
eamdem habent rationem; est igitur ut AB so-

lidum ad solidum Fil) ita FA solidum ad F0 -
solidum. Sed ut quidem AB solidum ad F0
solidum ita E9 basis ad NU basim , asque alta

73 To 0729131! 057w; 73 TA 7729231! 7rp3ç 73
r0 nepeév. A205 (in; [43v 73 .AB 7729230 9793; 73

To nepe3v 037w; bi E9 [Béa-l; 7rp3ç 73v NT1

fiée-w, 5,00644? 7&9 7è AB,zT(Ï1 e7epeai° ai; 32 enim AB, F0 solida; ut autem FA solidum ad

73 TA 772’223? m3; 73 T4) 7729231: 037w; si M11

u . - . 3;.que les bases des parallélépipèdes AB, TA sont récnproquement proportionnelles v a

aux hauteurs. . .Que la base ne ne soit pas égale à la base NU, et que la base E6 soit la plus r i
grande. Puisque le parallélépipède AB est égal au parallélépipède TA , la hauteur l
rM sera plus grande que la hauteur AH; car si cela n’était point , les parallélépi-
pèdes AB, TA ne seraient pas égaux ( 51. 11 ); mais ils sont supposés égaux. ’
Faisons rT égal à AH, et sur la base NH construisons un parallélépipède (DT (19m fr
la hauteur soit rT. Puisque le parallélépipède AB est égal au parallélépipède TA , la;
que ne est un autre parallélépipède, et que des grandeurs égales ont la même ,
raison avec la même grandeur(7. 5), le parallélépipède AB sera auiparallél’épipède g
ra confine le parallélépipède ra est au parallélépipède r4). Mais le parallélépi- Ï’iÏ ’
pède AB est au parallélépipède r0 comme la base E6 est à la base NI! ( 52. n ), in; i y
car les parallélépipèdes AB , m sont. égaux en hauteur, et le parallélépipède ’ il z

Mi 7 Ï
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filial; 9793; 739W UT Blair, un; MF W93; 7th
FT’ nazi à; 0’190: il E6 Baie-1; 7:93; 73v N11 Béa-w

937:0; si MT 7793; Tlll’ TT. Ian 32 si TT 737 AH’

l un) ai; Si9at il E6 Bien; 7:93; 7th NT1 Brio-w
037m il MF 7793; 739 AH’ 75v AH, TA défet

N I l t
ÉTÊPÊŒV WdeÂÂMÀEWIWÊwaV &V’TI’FE’ITOl’edfl-IV ou

T4) solidum ita MIT basis ad UT basim , et MF

ad FT; et ut igitur E6 basis ad NT1 basim
ita MF ad FT. Æqualis autem FT ipsi AH; et
ut igitur E6 basis ad NT1 basim ita MF ad AH;
ipsorum igitur AH, FA solidorum parallélépi-

pedorum reciprocæ sunt bases altitudinibus.

Baie-erg 707; 34271.

Haïku! 3331 713v AB , TA 77292511 WchLÂÀnÀg- Rursus utique AB, FA solidorum parallelepiv

pedorum reciprocæ sint bases altitudinibus, et sit

ut E6 basis ad basim N11 ita solidi FA altitudo
wzwéâwv-âv7zwewov8é7weœr ai Boiaezç7oïç 3427;,

nui 377w aiç si E6 Bolet; .9793; 7th; NT1 Béa-w

I ad altitudinem solidi AB; dico æquale esse
AB solidum solido FA.r! t N N ri i t A:007w; 7o 70v TA 772920u calo; 7:90; 7o 7cv AB

m r] t] H x t t772920!) mloç’ A5960 on trou i771 7o AB animer

76:5 TA 673924)".

P AÎ M i xN E:

K B (pi . z tif
9 Aï Hl.JL.- ,03:
A E TwN

Er7wa-otrgzai97 fléau! ai ipswnuuîœ: 7:93; 59602; Sint enim rursus insistentcs ad rectos basi-

hus. Et si quidem æqualis est E6 basis basi NT1,

et est ut E6 basis ad basim NU ita solidi FAA. i s zau; Baissez. Kati ai par [en Ëa7iy n E6 Bolet;

N I a] z a 1 t i7g; NH Bora-e: , nul 277W wçn E6 Bocal; 7r9oç7nv

NT1 Brio-w 037w; 73 708 TA awpgoô 1H, a; wifi; un? altitudo ad A13 solidi altitudinem; æquale igitur

TA est au parallélépipède r45 comme la base MU eSt à la base UT (25. n ), et
comme MT est à rT (1 . 6); la base E6 est donc à la base NU comme Mr est a r7. Mais
TT est égal à AH ; la base E6 est donc à la base NU comme Mr est à AH; les bases des
parallélépipèdes AB, TA sont donc réciproquement proportionnelles aux hauteurs.

Que les bases des parallélépipèdes AB, TA soient réciproquement proportion-
nelles aux hauteurs, c’est-à-dire que la base E6 soit à la base NU comme la hau-
teur, du parallélépipède TA est à la hauteur du parallélépipède AB; je dis que le
parallélépipède AB est égal au parallélépipède TA.

Car que les côtés soient encore perpendiculaires aux bases. Si la base E6 est
égale à la base NU, et si la base E6 est à la base NU comme la hauteur du paral-
lélépipède FA est à la hauteur du parallélépipède AB, la hauteur du parallélépi-

À ;».f;: -m,. q , w ...-m .--A
in
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qui? AB 0709205 340? 7000 0’594. in) un) 10 700

TA 01292051340; 797 705 AB 0129205 3421. Tel.
95°: hl 70-0008 Béa-2000 «3’th 0729230 7m90tAM7t27rî-

710300 nul 13ml 73 «.675 3’420; 7000 dAM’Àwç E071’V’

7000 019:: in) 70 AB 0129261! 703 TA 07292039.

Mû 2,01004? a; E9 8050-1; 737 N11 l’a-n , dît): "3

:0700 1421:0)? il EG’ peîfov ëpd Êml" nul 703

TA 01292035410; 70312 AB 0729205 filous 700720-

717 t; 1M afin; AH. K21’0-0œ 7:17 AH Îtrn 7027W);

IT, nul aupwewànpa’nrôœ 590010); 70 Id) 07292035

E72? 0511"” 30’719 à; Il E8 1600,07; 7:90; ’TIlV NI’I

Béa-w 0570); si TM 7:93; 7th AH, l’a-n «N t; AH

est et solidi FA altitudo solidi]!!! .altitudini. Sed
in æqualîbus basibus existentia solida parallele-.
pipeda et in eâdem altitudine æqualia inter se

surit; æquale igitur est A3 solidum solide FA.

1 v Non sit utique E6 basis ipsi N11 æqualîs , sed V

sil; major E9; major igitur est et solidi FA alti-
tudo solidi A8 altitudine, hoc est FM ipsâ AH,

Ponatur ipsi AH æqualis rursus PT , et com.-
pleatur Similiter P0 solidum. Quoniam igitur
est ut E9 basis ad NII basim ita FM ad AH,
æqualis autem AH ipsi ET; est igitur ut basis
se ad basim un ita Mr ad TT. Sed ut quidem7:17 IT’ 30’717 01’900 à; il E6 80501; 7:90; 75v NH

basis E6 ad basim NU ita AB solidum ad F4)Béa-11’ 057w; il MI’ Wpàç ’nlv TT. AÀÂa in; 9&0

û E6 Bialçlll W90; TîlV NU [M079 037w; 73 AB SOlidllm, æque alla enim 511m A3 , T4) SOlida,

0729200 47:93; 70 Id) 07292011, icoüxlï 70592Ê0’r1 ut VETO MF 3d rT Îta et baSÎS Mn ad basim

Toi, A31, Id) 0729205, à; J? il .Mr 7:90; 7;": rT 11T, et FA solidum ad P0 solidum; et ut igitur
off-m; âcre Mn Qu’a-1; «ma; tu,» nT Béa-w, un) AB solidum ad P11) solidumita FA solidum ad F0

7.3 rA animât, "Pa; 7è 11,15. au) (à; J90; 7:3 AB solidum; utrumque igituf ipsorum AB, FA ad P0
0729250 7:90; 70 r45 072920015 037w; 76 TA 07-29230 eamdem habet 1’41thqu 5 æquale igitur est AH

W90; 70 Id) 0729261. 3100572900 02’900 7:31 AB, TA solidum solide FA. Quod oportebat ostendere.

wptlç 70 To731! 45701! 3x21 ichor 70-00 02’900 Écrl”)

75 A15 0729231 793 rA0-7292éï. 071293921 Æ2ÎE0u. l ’ l p ’ ,’ ç , a 4 v

l pède TA sera égale à la hauteur du parallélép’ippède’AB; Mais les parallélépipèdes

qui ont des bases égales et la même hauteur sont égaux entr’eux (51. 1 1 ); le pas
’rallélépipède AB est donc égal au parallélépipède m. e a "

l Que la base E6 ne soit point égale àla base NU, et que E9 soit la plus grande
basse; la hauteur du parallélépipède TA sera plus. grande que la hauteur paral-
lélépipède AB , c’est-à-dire que rM sera plus grand q’ue,AH. Faisons encore tr égal à

AH, etachevon’s semblablement le parallélépipède M). Puisque la base E6, està la hase

NU comme Mr est a AH, et que AH est égal à rT’, la base E9 sera à la base NU comme:
’TM est à I’T. Mais la base E6 est à la base NH comme le parallélépipède AB est au

parallélépipède rab (52. 1 I) , car les parallélépipèdes AB, r0 sontégaux en hauteur;

et rM est à rT comme la base Mn est à la base UT (1. 6), etcomme le parallélépipède
TA est au parallélépipède Id) (25. 1 I) ; le parallélépipède AB est dolic au parallélé-i
pipède m comme le parallélépipède TA est au parallélépipède ne ; chacun des 1h;

rallélépipèdes AB , ra a donc la même raison avec le parallélépipède r95; le paral-
lélépipède AB est doue égal au parallélépipède m (9. 5). Ce qu’il fallait démontrer;

M - t A ’ s , "Iwwàukb- hui-u

l

l

l
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M17 307010000 N 001°- Ëtp20’7n1207021 et; ZE, EA,

HA , K6, EN, A0, MF, PH 7790; 5990Ëç 7027;
90102011! 021375511, 1m) û’xe’wa-atv 0Ë7rô 7031! Z , H,

B, K, E, M, A, P 0092210027) 70è 7m E6, NT1
[300020111 Ë711’712’Ê0018 100É927o1 , un) 009050tÀ7l2’7w00w

707g 2’7r17r2’i01ç un; 70?. 2, T, Y, (D, X,
*P, 00, Q 011112700’9’, 1000) 009071277An9ai0901 7è 2(1) ,

En 0729205’ Aéyw 371 un) 037w; l’oscar dv7011!

70311 AB, TA 072920311, 0Ë1’71.7r2770’1190t01v et; ,905021;

707; 34201 , ml 2,07111 à; 5133 (30501; 7r9àç’ 7911!

NU 8050111 05700; 70 705 TA 0729203 5’40; 71951;

Hpflz

a 1Nô, E7
E E

K A: A: t A l ,7 9 A70 700 AB 0729200 0’40ç. E7721 701920 10-011 2071

l t N N ’ l tu l70 AB 0729201! 719 TA 0729291, etÂÂot 7a) par AB

l ’ u la! a l t N a N 1 l70 BT 207w 10011 , 2771 72 70009 711g «0711; 1801020);

N Ë l ’ 1 f] ç. ’21’01 7p 2K 120d 07m 75 00070 040;, 01v 00; 202-

m 3 3 a 3 a N î N 9 A: l a07000011 0010 210111 27717001! 0007011! 209210115 7o Je

Non sint utique insistentes ZE, BA , HA,
K6, ZN, A0, MF, PH ad rectos basibus ip-
sorum, et ducantur a punctis Z, H, B, K,
Z , M, A , P ad plana liasium E6 , NT1 perpen-

diculares, et occurrant planis in punctis 2,
T , Y , (D, X, if, 00, a , et compleantur solida
24?, 2&2; dico et ita æqualihus existentibus AB ,

FA solidis, reclprocas esse bases altitudinibus ,

atque esse ut E6) basis ad basim NU ita so-
lidi FA altitudinem ad solidi A3 altitudinem.

111

Quoniam enim æquale est AB solidum solide
TA , sed ipsi quidem AB ipsum BT est æquale,

etcnim in eâdem sunt basi ZK et in eâdem

altitudine, quorum insistentes non sunt in

Que les côtés ZE, EA, HA, K9, EN, A0, Mr, PTI ne soient pas perpendi-
culaires aux bases des parallélépipèdes. Des points z, H, B, K, a, M, A, P me-
nons aux plans des bases E6, NH des perpendiculaires qui rencontrent ces plans
aux points 2, T, T, (Il, X, «1’, et, a, et achevons les parallélépipèdes le, En (1 1. 1 1);

je dis que les bases des parallélépipèdes égaux AB , ra sont réciproquement pro-

p0rtionnelles aux hauteurs, c’est-à-dire que la base HG est à la base NU comme
la hauteur du parallélépipède TA est à la hauteur du parallélépipède AB. Puisque le
parallélépipède AB est égal au parallélépipède TA, et le parallélépipède ET égal

au parallélépipède AB ( sa. 1 1 ), car ils ont la même base ZK et la même hauteur,

Kali” I».-fmù-ùo-auLE,W*cnrx-mm,.-..Mnu....«i à, .

’ - leurs côtés n’étantpoint placés dans les mêmes droites , et que le ParallélCPlPède
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t a. a x si ’ l i tTA 0729200 701 AN? 20’710”! 1000 , 271 72 7019

N a. a. n r l705A10 70; 0115711; 8&0203; 2Ï01 7m; P51 11011 070

t 9 t V Q c a N ’ ’ A ’ x70 01070 040;, 010 011 219207100011 0011 21010 271

tu î a. 7 N A l a! l a.7000 0107100 209211.01" 11011 70 ET 01901 0729200 719

N a N X Il A.A? 0729200 1’000Ë071’. T100 «le 10000 07292000 70190171-

? l 17 l S I I NAnA27r17ÉJw0 , 010 700 0411 790; 09901; 20717011;

N 3 I C I tu180502010 00137010, 01071727009010"! 001 801021; 701;

q ,I I ,1 e e l t t ...,042017 20710 01901 10; n 2K 80101; 790; 7110 :P

cl A N N (l t l NB050" 007w; 70 700 A? 0729200 040; 790; 70 700

N V l * h f I NBT 0729200 040;. I011 092 n [.020 n, ZK 80101; 79 59

t A a l m a! a] t’ E305021, n J2 EP B0101; 79 NT1 Boi021’ 20710 01901 a); n

. l t . t A.
E9 80501; 790; 7110 NH B0É010 00’700; 7o 700 A"?

N (l A t N w 0] A0729200 040; 790; 70 700 BT 072920022 040;. To1

3 a t 0l 3 d N N h0l 010700 0 n 2071 7100 A’ÆI, BT 07292000 11001

750 AT, BA’ 30’710 51’900 ai; Il E9 Baie-1; 79è;

x l! ou N t7110 NU 805010 00700; 70 700 AT 0729200 0’40;

N N il N a793; 70 700 AB 0729200 04oç’ 7100, AB , TA 01’900

0729103023 70191:7xM7te7172’J010 0?.0717270’0901010

001c fléau 707; 054201.

l N A
1101700 du 7000 AB , TA 07292030 700900AMA271-

I a I a I e]723000 0107172700927000000 011 801021; 701; 04201,

0101i ’2’0710 ai; si E9 1801101.; 793; 71i0 NU 301’010

eisdem rectis ; sed solidum; TA ipsi A? est
æquale, et enim rursus in eâdem sunt basi
PE et in eâdem altitudine , quorum insistantes
non sunt in eisdem rectis ; et igitur 3T .soEdUm
solide A? æquale est. Sed æqualium solidorum
parallelepipedorum , quorum altitudines ’ad rec-

tos suut basil) us ipsorum, reciprocæ sunt bases al;

titudinibus; est igitur ut basis ZK ad basim EP
ita solidiiAi’ altitudo ad solidi ET altitudinem.

Sed æqualis quidem basis ZIC basi E9, ipsa
vero 2P basis basi NU; est igitur ut basis E9
ad basim NU ita solidi A? altitudo ad solidi
BT altitudinem. Eædem autem altitudines sunt

solidorum Air , ET et ipsorum AF, 13A; est
igitur ut basis E9 ad basim NT1 ita solidi At
altitudo; ad solidi AB allitudinem; ergo AB, FA

solidorum parallelcpipedorum .reciprocæ sunt
bases altitudinibus.

Rursus utique ipsorum AB , TA solidorum
lâarallelepipedorum reciprocæ sunt bases altitudi-

nihus , et sit ut basis E9 ad N H basim ita solidi

Ar est encore égal’au parallélépipède MF, car ces deux parallélépipèdes Ont la

même base .133 et la même hauteur, leurs côtés n’étantflpoint dans les méfiai;

droites ; le parallélépipède BT sera égal au parallélépipède Ai». Mais les
hases des parallélépipèdes égaux, dont les hauteurs sont perpendiculaires aux
bases , sont réciproquement proportionnelles aux hauteurs ; la base ZK est donc à
la base El) comme la hauteur du parallélépipède A5? est à la hauteur du parallé-
lépipède BT. Mais la base ZK est égale à la base E9 ( 24. n ), et la base EP égale

à la base NU; la base E9 est donc à la base NU comme la hauteur du parallélé-
pipède A"? est à la hauteur du parallélépipède ET. Mais les hauteurs des parallé-
lépipèdes A7 , BT sontles mêmes que celles des’parallélépipèdes At, BA; la base

:159 est donc à la base Nm comme la hauteur du parallélépipède AT est à la hanteur

du parallélépipède AB; les bases des parallélépipèdes AB, TA sont donc récipro-

quement proportionnelles aux hauteurs. i. Que les bases des parallélépipèdes AB, rA soient enfin réciproquementpropor-
nonnellcs aux hauteurs, c’est-à-dire que la base E9 soit à la base NT1 comme la

.
2

là

. n
a.
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FA altitu do ad solidi ABaltitudinem 5 dico æqua-

le esse AB solidum solide FA.

Iisdem enim constructis , quoniam est ut
basis E6 ad basim N11 ita solidi FA altitudo
ad solidi AB altitudinem, sed œqualis quidem
l) asis E9 basi 2K, ipsa veto N11 ipsi 5P; est

P A

nrnïorï
r «.1» x

igitur ut basis ZK ad basim 5P ita solidi FA
altitudo ad solidi AB altitudinem. Eædem vero
altitudines sunt solidorum AB , FA et ipsorum
13T, A4; est igitur ut basis ZK ad basim 21’

ita solidi A"? altitudo ad solidi BT altitudinem 5
ipsorum igitur BT, A? solidorum parallélépi-

pedorum reciprocæ sunt bases altitudinibus; quo-

rum autem solidorum parallèlepipedorum alu...

hauteur du parallélépipède TA est à la hauteur du parallélépipède AB ,- je dis que

le parallélépipède AB est égal au parallélépipède TA.

Car faisons la même construction. Puisque la base ne est à la base NU comme
la hauteur du parallélépipède TA est à la hauteur du parallélépipède AB, que la

base E6 est égale a la base 2K, et la base NH égale à la base SEP , la base 2K sera à
la base 3P comme la hauteur du parallélépipède TA est à la hauteur du parallélé-

pipède AB. Mais les hauteurs des parallélépipèdes AB, m sont les mêmes que
celles des parallélépipèdes Br, M»,- la base ZK est donc à la base EP comme la

hauteur du parallélépipède A? est à la hauteur du parallélépipède ET; les bases
(les parallélépipèdes ET, A? sont donc réciproquement proportionnelles aux hau-
teurs. Mais les parallélépipèdes qui ont leurs hauteurs perpendiculaires sur les
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qui 34m 717:5; 5,58475; de" 7:27; flirta-w w3-
rôr, aîwmewôveam «9è ai Baie-21; 702?; me-

en, l’au in)? Émirats 700v d’un Ërrî 7è BT

capta? Prêt A? nepeq’i’. AÀAè qui luit! BT

tu; AB’4 l’eau havir, Ëm’ 7e 7è? 73:; ouï-Æ;

n h é h h Q l CI Qpointai; tic: Tu; 2K un: 07:0 To au?!) 040;, m.

c Q A. I a a 9 n ru S N ’ NIl CÇIU’TŒFŒI aux en"! fifi! 760V dUth’ EUGEIŒV,

tudines ad rectos sunt basibus ipsorum, recil’

procæ vero bases altitudinibus, æqualia sunt
ca g æquale igitur est BT solidum solido Air. Sed

quidem BT ipsi AB æquale est, et enim in
eâdem sunt basi 2K et in eâdem altitudine,
quorum insistentes non sunt in eisdem rectis,
solidum vero A? solida AP æquale est , et enim

7 N N a! c A . .- . I73 æ A"? 07213259 7p AI FTEPEÇD nov inrw, rursus in eodem sunt basx 4P et in eâdem alu...

N N I a N u n n . . I2711,73 7è!) Willy 7»; caïn; Basa-205; un Tu; tudlne et non in eisdem rectis; et lgltur A3

I Û, h N a n5P un) 67:13 76 attira miro; un: 05:0 Êv 7m; solidum solide 13A est æquale. Quod oporteba

a A a I a t a! x a. ’ lun"; euômuç’ mu To AB œpœ ŒTEPEOV fra; ostendere,

N a] A.IA napel,» in"!!! YIN. 07:09 Je: 62:54:.

bases et qui ont leurs bases réciproquement proportionnelles aux hauteurs sont
égaux entr’eux; le parallélépipède 3T est donc égal au parallélépipède Ad’. Mais

le parallélépipède BT est égal au parallélépipède AB (5o. 11 ), car ces deux
parallélépipèdes ont la même base ZK et la même hauteur, et leurs côtés ne sont
point dans les mêmes droites, et le parallélépipède A"? est égal au parallélépi-

pède Ar , parce que ces deux parallélépipèdes ont la même base EP et la même
hauteur, et que leurs cô e sont pas dans les mêmes droites j le parallélé-
pipède AB est donc égalla’ilïp’af ’ épipède ra. Ce qu’il fallait démontrer.

1
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O I C I a h t h tu C hïuœ’TEPcLV exatTqut, 7m par 0770 MAE 7p 071-0

- h h Ê l A: C hHAB, 7m! de 07:0 MAZ 7p 07:0 HAT, and
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077,442in in) 7d. îlot 7550 BAT, EAZ. Êwimdæ

PROPO SITIO XXXV.

Si sint duo anguli plani æquales , et in
ipsorum verticibus sublimes recta: constituantur
æquales angulos continentes cum rectis a prin-
cipio , utrumque utrique , in sublimibus autem
Sumantur quælibet puncta , et ab ipsis ad plana

in quibus sunt a principio anguli , perpendicu-
lares ducantur, a factis vero punctis in planis
ad angulos a principio jungantur rectæ; æquales

angulos continebunt cum sublimibus.

Sint duo anguli rectilinei æquales BAF, RAZ,

sed a punclis A, A sublimes rectœ constituan-
tur AH , AM æquales angulos continentes cum
rectis a principio, utrumque utrique , angulum
quidem MAE ipsi HAB, angulum vero MAZ ipsi

V HAI” , et sumantur in ipsis AH , AM quælibet

puncta H, M, et duca’ntur a punctis H, M
ad plana BAF, RAZ perpendiculaires HA, MN ,

PROPOSITION XXXV.
Si l’on a deux angles plans égaux; si de leurs sommets on mène , anodessus de

leurs plans , des droites qui fassent des angles égaux avec les côtés de ces angles
plans; si dans ces droites on prend des points quelconques; si de ces points on
mène des perpendiculaires aux plans des premiers angles, et si des points où ces
perpendiculaires rencontrent ces plans , on mène des droites aux sommets de ces
mêmes angles , ces droites feront des angles égaux avec les droites menées au-

dessus des plans des premiers angles.
Soient les deux angles rectilignes égaux BAT, EAZ; des points A , A menons au-

dessus des plans de ces angles, les droites AH, AM qui fassent avec les côtés de
ces mêmes angles des angles égaux chacun à chacun, savoir, l’angle MAE égal à
l’angle HAB , et l’angle MAZ égal à l’angle Har; prenons dans les droite-s AH, AM

des points quelconques H , M ,- des points H ,7 M menons aux plans des angles BAT ,
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0490701 ai HA, MN , un) 000C00Mt’70i00w 707;

e’7047rÉ1Fw; zani 7&4 A, N, 7400i Êweëaüxewcrw

a; AA, NA° M’a-w 370 70» in" si 13773 HAA

7min 7? 67:3 MAN 9400192.

réa

Kent-6;» 737 AM 70H si A6, ami 035450) 330i

708 6 0n,utz’00 7&7 HA wœpaiAMMçzi 6K. H

J3 HA 70059075; i0710 Ë?) 73 chai 750 EA, AT
inimîor’ mal ri (9K 51’900 7019276; i0710 27:)

73 J330 750 EA, AT bâti-:0300. Hxôwauy :5073 7030

K, N 001140100 Ë7ri 7è; AB, AT, A2, AE
«Main; 7019070: et; KE, KT, NZ, NE au)
Ëmfw’xewwiz et; 6T, TB, M2, 2E. Kotî5 i702)

73 0;.773 717; 8A i000 307) 707; 507:3 7050 6K,
KA, 7go" JE ai773 7îiç KA i000 Émis 70E 0i703

7550 KT, TA’ au) 73 0i7z’3 75; (9A d’un 7000 E07l

7072 :5773 7&0 6K, KT, TA. ToÎ’ç à? 02773 7550

6K, KT 7000 i07l 73 02773 777; 8P 73 01”30.
227:3 754; 6A 7000 in) 707; 0,0773 7&0 6T, TA’

a a] a e v0967i capet e07î07 a 6773 GTA 7000100. Atai 70E

EAZ.leS perpendiculaires HA, MN qui rencontrent ces plans aux points A, N, et t

et occurrant ’ lanis in unctis A N, et inn-

P P 0 lgantur ipsæ AA , NA; dico æqualem esse an-
gulum HAA angulo MAN,

A

E P zA

ttv N

Ponatur ipsi AM æqualis A6 , et ducatur
per punctum 6 ipsi HA parallela (9K. Sed
HA perpendicularis est ad planum per BA , A1”;

et igitur 6K perpendicularis est ad planum per
3A , AP. Ducantur apunctis K, N ad rectas A8 ,
A1", AZ , A2 perpendiculares K3 , KT , NZ ,

NE, et jungantur ipsæ 6P, P3 , M2, ZB. Et
quoniam quadratum ex 6A æquale est qua-
dratis ex 6K , KA , quadrato. autem ex KA
æqualia sunt quadrata ex K1", TA; et qua-
dratum igitur ex 6A æquale est quadratis ex 6K ,
KP , FA. Quadratis autem èx 6K , KP æquale est

quadratum ex (9P ; quadratumigiturexGA æquale
est quadratis ex 61’, FA ; rectus igitur est OPA

angulus. Propter eadem utique et angulus

joignons AA , NA; je dis que l’angle HAA est égal àl’angle MAN.

Faisons A6 égal à AM , et par le point 6 menons GK parallèle à HA. Puisque HA

est perpendiculaire au plan des droites EA, AT , la droite ex sera perpendiculaire
au plan des droites AB , AT (8. 1 1 ) ; des points K , N menons aux droites AB, Ara Al:
au les perpendiculaires un, KT, NZ, NE, et joignons car, rB, MZ , 2E. Puisque le
quarré de la droite 6A est égal aux quarrés des droites 8K, KA , et que les quarrés

des droites Kr, TA sont égaux au quarré de la droite KA (47. 1 ), le quarré de la
droite 6A sera égal aux quarrés des droites 6K , KT, TA. Mais le quarré de la droite
et est égal aux quarrés des droites 6K, Kr ; le quarré de la droite 6A est donc
égal aux quarrés des droites er, rA 5 l’angle ara est donc droit. L’angle AZM est

*’ 7 --- - r N2-’ 7 "æ. a; W.

s
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005703 N1 nul a; 37:3 AZM 7min 30905 E0711" AZM rectus est; æqualis igitur est angulus AT6
3’071 0’0’Fcc Ë07108â 37:3 AT6 7000i00z7f1" 37:3 AZM. ipsi AZM. Est autem et angulus GAP ipsi

E07: 33 :000? il 357:3 6AT 71:3 37:3 MAZ i’m’ (No MAZ æqualis; duo igitur triangula sunt MAZ,

333 7Pi700000’. 307: 703 MAZ , 6AT 70iç9 90,0 6AP duos angulos duobus angulis æquales ha-
qu’uç 7007; 0h00) 90000111; i’000ç 25400700 E00070’P000 bentia, utrumque utrique , et unum latus uni

EndTe’pœ, :0003 [01’000 7:7teup0i0 put; 77100903 701w, lateri æquale, subtendens unum æqualium an-

7’30 03007010000000 37:3 [000’000 7030 700w 70001030, gulorum, ipsum A6 ipsi AM, et reliqua igitur

730 A6 77? AM’ un) 703:; Muni; 303000 wàeupaiç latera reliquislateribus æqualia habebunt,utrum;
a

700?? lamai; wÀeupaîç 2’04; 050: 3700075P000 que utrique; æqualis igitur est AP ipsi AZ.

t I ’l 2l ’ f na - A - - . . .mat-repar- ta-n pipa 25-71010 n A1" 7p A2, 0114014.); Similiter uttque demonstrabtmus et AB 1p51 AP.

r si a N a a 0 .du «921’501th 07: 7:00) a AB 71,1 AE 0’001 007:0". æqualem 6556. Jungantur ipsæ 6B; ME- Et (P10-

Emçuxeww a; et; 3 ME, Karl ivre) 73 027:3 niam quadratum ex A6 æquale est quadratis

N Il A 3 a tu r ., 771; A6 :000 Ë07Ï 701;I2 007:0 77:; AK, K6, 0X 4K, K9 , quadrato autem ex AK æquaha

N L 9 t A. I a t a. , . .7go de 007:0 7:1; AK i000 e07) 700 0307:3 7:00 sunt quadrata ex AB, BIC; quadrata lgttur ex
1 0- U v:

AB, BK. 7,; 4P, 0157.5 75v A];3 13K, Kg En AB, BIC, K6 æqualia sunt quadrato ex A6.
5;»

307) 7:03 027:3 75:13 A6. Albi 707g 027:3 7030 Sed quadratis ex BIC, K6 æquale est quadra-
B’K, K9 75-90 Élu-î 76 927:3 7?]; Ba, épeij 70è? tum ex B6, rectus enim angulus 6K8, prop-

77 67:3 6K8 70001,11, 3’030 73 me) 730 6K 300562700 terea quod 6K perpendicularis est ad subjectum

r; a x x e I a I t a! , l -nm; en», 75 077-0700100000 271700900. 70 cipal, planum; quadratum igitur ex A6 æquale est
ci7r3 75g A6 7000 ËWlÜr 707; gin-à 75,, AB, quadratis ex AB, 36; rectus igitur A136 an-
39- (ipsâ sipo; gwhlô à 57,75 A39 paria, Ami gulus. Propter eadcm utique et angulus AEM

t C t I a702 003703 du au) n 077:0 AEM 7020100 5967.2 007:0.

droit, par la même raison; l’angle AT6 est donc égal à l’angle AZM. Mais
l’angle 6A]? est égala MAZ ; les deux triangles MAZ, en ont donc deux angles
égaux à deux angles, chacun à chacun, et deux côtés égaux, c’est-à-dire les
côtés A6, AM qui sont opposés à des angles égaux; ces deux triangles ont donc
les autres côtés égaux aux autres côtés, chacun à chacuu( 26. 1); Ar est donc
égal à A2. Nous démontrerons semblablement que AB est égal anti. J oignons 6B ,
MET. Puisque le quarré de la droite A6 est égal aux quarrés des droites AK, K6,
et que les quarrés des droites AB, 13K sont égaux au quarré de la droite AK, les
quarrés des droites AB, BK, K6 seront égaux au quarré de la droite A6. Mais le
quarré de la droite se est égal aux quarrés des droites BK, K6, car l’angle 6K3 est

droit, la droite 6K étant perpendiculaire au plan inférieur ; le quarré de la droite
A0 est donc égal aux quarrés des droites AB, se; l’angle A136 est donc droit.
L’angle AEM est droit, par la même raison. Mais l’angle 3A9 est égal ùl’ansle

...» A.--- .- ...-h’w
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rectus est. Est autem et angulus BAC) ipsi EAM.En: à”: un) â 67:3 8A6 7min: 72:1" 57:8 EAM

î’a’ulô- 67751:2:me 7&9, me) ’e’a-wv il A0 75

AM l’a-w l’a-n Épcc and) a; AB 75 AB. 15ml 05V

l’an êtrer 614E»! Ar 7:1? Al, il à? AB 75 A]?

No (Fil aï TA, AB J’ua’lls 7&7; 2A, AE l’a-au

cïa’t’v. And and 7min il 157:6 TAB 7m14 73?

e si f
U716 ZAE Ërrly 70W fléau; capot a Br gire!

a?
H A

du? E2 l’a-n 20m” un) 73 sz’ywvov en? filmât),

un) a; Mural aimiez: Haï; Mural? 7ww’ouç’

l’a-n â’pœ a; Ôvrà ATB yawls; 737 :576 AZE. En:

5°: nul 59913 il 15ml ATK 5965 737 :5715 AZN l’a-n.

and Mural 01’ch il 5978 BFK A0173? 737 15773 EZN

l’a-n 36-7119. Anal 7è (2670?. N mû il 15775 TEK

7:5 67:6 ZEN Éva-l1: l’a-n90. A60 à” vpîgdœvé Éva";

val. TEK, ZEN Talc (No yww’aç matît” Éva)

70:11:21; l’a-ct; ’e’xov’ra. humâtes»! ËnœTe’Pœ, aux)

a N Y[du wÀeupàv (ne; rhum tout! Till’ 7rpàç

æqualis , supponuntur enim , et est A0 ipsi AM7

æqualis; æqualis igitur et AB ipsi AE. Quo--
niam’ igitur æqualis est quidem Ar’ ipsi A2 ,

ipsa vero AB ipsi A2; duæ igitur FA , An
duabus ZA , AE æquales sunt. Sed et angulus
PAB angulo ZAE est æqualis; basis igitur Br basi

EZ æqualis est; et triangulum triangulo, et
reliqui anguli reliquis angulis; æqualis igitur
AFB angulus ipsi AZH. Est autem et rectus AFK.

recto AZN æqualis; et reliquus igitur BFK re-
liquo EZN æqualis est. Propter eadem utique
et angulus FRIC ipsi ZEN est æqualis. Duo utique

triangula sunt TEK, ZEN duos angulos duobus
angulis æquales habentia , utrumque utrîque,
et unum latus B1" uni lateri EZ æquale ad æquales

EAM, par SUpposîtion’, et la droite A6) est égale à la droite AM; la droite A13 est donc

égale à la droite AB. Et puisque Ar est égal à A2 et AB égalà AE,’ les deux droites rA ,

AB sont égales aux deux droites 2A, AB. Mais l’angle rAB est égal à l’angle ZAE;

la base Br est donc égale à la base E2 ( 4. 1 ), le triangle égal au triangle, et les
autres angles égaux aux autres angles; l’angle ArB est donc égal à l’angle AZH.

Mais l’angle droitAFK est égal à l’angle droit AZN; l’angle restant BrK est donc
égal à l’angle restant EZN. Par la même raison, l’angle TEK est égal à l’angle ZEN;

les deux triangles rBK, ZEN Ont donc deux angles égaux à deux angles,
chacun à chacun , et deux côtés égaux , c’est-à-dire les côtés Br, E2,
qui sont adjacents aux angles égaux; ces deux triangles ont donc les autres

xL-fiw: t
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TœTç i’o-auç ywvz’auç, 791v Br 737 EZ° nazi Toi;

Mimi; â’pat maquai; 747g ÂeleËË vrAeupaz’Ïç

i’o-otç gâchait" in: oi’pœ Enfin si TK 79’ ZN.

En: J? nazi ri AI "tu? AZ in, No à) ai AF ,
IK ciao-i 70:7; AZ, ZN in; M’a-i me? ôpûaiç

Maria; reptixouu’ Baie-1; (21’906 fi AK Béa-e:

7H AN ile-n ÉWI’. Kai Ëmi i’o-n En"! 5A6 vii

AM, ile-av in) ami 70’ aiw’o 75?; A9 793 027:3

75’; AM.* AÀÀo’t 753 luit! aivrà 777; A6 in 307i

angulos; et reliqua igitur latera reliquis late-
ribus æqualia lxabcbunt; æqualis igitur est PK
ipsi ZN. Est autem et AF ipsi AZ æqualis, duæ

igitur AF, TIC duabus AZ, ZN æquales suut
et rectos angulos continent; basis igitur AK
basi AN æqualis est. Et quoniam æqualis est
A6 ipsi AM, æquale est et quadratum ex A6
quadrato ex AM. Sed quadrato quidem ex A6
æqualia sunt quadrata ex AK, K9, reclus enim

7è 027;); 755,; AK, Kg, 596,; 7è? à 57,3 Akg, ipse AKO , quadrato autem ex AM æqualia
797 JÊ 0278 Tif; AM in Toi civrô 75v AN, NM, quadrata 8X AN, NM , redus enim ipse ANM;
épiât; 7&9 â 67:8 ANMt Toi 31,30; 3ms 763v quadrala isitur ex AK, K9 æqualia sunt qua-
AK, K9 i’a’ot Ëa’ri 70T; cira 75511 AN, NM,

f" k a t a] n x a. 1 t N a(in! 70 47m Tïç AK [76V 20-7: 76;) une Mg”a AN’

dratis ex AN , NM, quorum quadratum ex
AK æquale est quadrato ex AN; reliquum igitur

A0173, and 75 037,5 7,5"; K9 750,, gy?) un; 037,6 7gç quadratum ex K6 æquale est ’quadrato et

NM’ î’o-n pipa â ex 737 MN. Katiëmi au ai 8A, NM ; æqualîs îsîtur 9K i135i MN- Et quoniam

duæ 9A, AK duabus MA , AN æquales sunt
utraque utrique, et basis (9K basi NM ostensaN N a N IAK d’un un; MA, AN, 71m; sur"! Ëuœ’repœ

l C NÊnaTs’pçt’, au) Bocal; n 6K Bais-e: 7p NM Ëâéixôn

a Q t t N - . . .2’911- ,vafœ alpes n une eAK yang; 7,, 6m) est æqualts, angulus 1g1tur GAK angulo MAN:
WMAN Êa’rw 40-7124.

’3’ N h e NBoit! oïpat am, au; Toc 2514 ç.

est æqualis.

Si sint igitur duo, etc.

côtés égaux aux autres côtés ( 26. 1); le côté rK est donc égal au côté ZN. Mais

Al" est égal à A2; les deux droites Ar, rK sont donc écales aux deux droites A2,
ZN, et ces droites comprènent des angles droits; la base AK est donc égale à la
base AN ( I Et puisque Aé est égal à AM, le quarré de A8 est égal au quarré
de AM. Mais les quarrés des droites AK, K6 sont égaux au quarré de la droite A6
(47. 1 ), car l’angle AKe est droit, et les quarrés des droites AN , NM sont égaux
au quarré de la droite AM, parce que l’angle ANM est droit; les quarrés des
droites AK, KG) sont donc égaux aux quarrés des droites AN, NM,- mais le quarré
de AK est égal au quarré de AN; le quarré restant de KG) est donc égal au quarré de

NM; la droite 6K est donc égale a la droite MN. Et puisque les deux droites 6A,
AK sont égales aux deux droites MA ,g AN, chacune à chacune , et qu’on a démon-
tré que la base 6K est égale à la base NM, l’angle GAK est égal a l’angle MAN (8. 1).

Donc , etc.
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HOPIËMA.

h V ’! Q I IEn «hi 700’700 ouvepoy , on son «a: duo 7803141!

t w t â 9 ’ NËmmùfl in: , 37710-710ch de au: 407m2

p. a! ’l l lparieuse: eôômu Mou tout; 7mm; neplexoom:

t q. a Q N , N C I Q lpeut 7m cf «fixa; 200mm eut-repu. marrent,

c a a r n I a I a g tau avr 107w? m0270: , uyquevat am 7a.
’ l æ P i? a c SE s a [9mm a w on; cum ou e «par; poum,
in: aiAAn’Acuç tic-1’75.

HPOTAEIE Àç’.

N 3’ lEaiy qui"; ariettes: shimmy âm, 70 in 7559

ou t l il ’ 3 x791w empan arapatAÀnÀemmJlov mou en; 79;
(faire 7:7; pêcnç empan; wapaÀÀnÀevnwe’â’lp ,

invrÀeépq: Mir, 1,0076)le 9è fifi antipapes?»

Ber-mima Tpeïl; nieriez: alliciant» ai A, B, T,

c C l I
«551i A vrpàç suiv B 067w; u B me; 76;» r° A274»

l

COROLLARIUM.

Ex hoc utique manifestum est, si sint duo
anguli ’plani æquales , constituantur ab ipsis

sublimes rectæ æquales æquales angulos comi-

nentes cum ipsi; a principio rectis , utrumque
utrique, ab ipsis perpendiculares , ductæ ad
plana in quibus sunt a principio anguli ,
æquales inter se surit.

PROPOS’ITIO XXXVI.

Si tres rectæ proportionales sint; a tribus,
solidum parallelepipcdum æquale est solida a
mediâ parallelepipedo , æquilatero quidem , sequi-

angulo autem antedicto.

Sint tres recta: proportionales A, B , P, ut
A ad B ita B ad F; dico ex ipsis A, B, P

COROLLAIRE

D’après cela , il est évident que sideux angles plans sont égaux, et que si de
leurs sommets on mène alu-dessus des plans de ces angles des droites égales qui
fassent avec les côtés de ces mêmes angles des angles égaux, chacun à chacun,

les perpendiculaires menéeswde ces droites aux plans despremiers angles seront
égales entr’elles.

PROPOSITION XXXVI.

Si trois droites sont proportionnelles, le parallélépipède construit avec ces
trois droites est égal au parallélépipède construit avec la droite moyenne, ce
parallélépipède étant équilatcral et équiangle avec le premier parallélépipède.

Soient trois droites proportionnelles A, B , r, de manière que A soit à B comme
B est à r; je dis que le parallélépipède conStruit avec les trois droites A , B, r

1;: Li, Il n11?!
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El t a N A y - a x Non Ta en un! A, B, 1* Wepeoy [d’ail son au) solidum æquale esse ex B .solido , æquilaterQ,
02ml 727g B arepeéi, irez-méfiai m’y, impunie) quidem, æquiangulo autem antedicto.
«il 7,5 wpcetpiwêrçt.

Eauelaflw "qui otaries li 717:3; tu; E wapit-
xcpte’x’n d7ro’ Tpiâiv flouât! Ë7rl7re’é’wv 763v 15ml!

AEH, HEZ, ZEA, au) neiaêw 737 luit! B in: incita-Tu

75V AE, HE, El, and cuu.7re7r7xnpcio-Ûw 75 EK
ÉTEFeàV wapatÀÂaÀem’mJ’ov, qui «Pi A agio-90?

ira si AM, asti ouvra-7057m 7:95; 75 AM 26921,95

nazi 793 arpàç «67? captait,» tu; A 737 api; 743

E FTâFzâ yttria in crepeà 7min: fig replantât!"

:575 743v NAE, EAM, MAN, nazi 22159:» tri?
,uêv B l’an AS, 75 et; r in il AN. Kan) inter”

a t 4’ A t rl C t A20-sz wç n A 7rpoç 7m, B OUTwÇ n B 7rpaç 77W

N N A ( I NT, i’o-n à? dixèl’ A 7p AM, n A B exaTepœ tram

A3, EA’t, à A? r 73? AN- 3mn: 51”31 (à; à; AM

a mati; TilV El 037m; il AE wpàç qui? AN. Kai
flapi in; 74014,91; , 7.1i; 137:5 MAN, ABZ «Î

Ke
AN

Ë 4H
l ABÎ M A Z EExponantur solidus angulus ad E contentas

sub tribus angulis planis AEH, HEZ, ZEA, et
ponatur ipsiquidemB œqualis unaquæque ipsa-

rum AE , HE, EZ, et compleatur EK solidum
parallelepipedum , ipsi vero A ponatur æqualis
AM , et constituatur ad rectam AM et ad punc-
tum A in ipsâ ad E angulo solida æqualis solidus

angulus contentas sub ipsis NAE, EAM, MAN,

et ponatur ipsi quidem B æqualis A5, ipsi
vero F æqualis AN. Et quoniam est ut A ad
B ita B ad P, sed æqualis quidem A ipsi AM,

ipsa vero B utrique ipsarum A2, EA, ipsa
autem I’ ipsi AN, est igitur ut AM ad EZ
ita AE ad AN. Et circum æquales angulos
MAN, ABZ latera réciproce proportionalia,

est égal au parallélépipède construit avec la droite B, ce parallélépipède étant équi«

latéral et équiangle avec le premier parallélépipède.

Soit exposé l’angle solide E compris sous les trois angles plans AEH, HEZ, ZEA ,-

faisons les droites AB, HE, El égales chacune à la droite B,- achevons le pa-
rallélépipède EK; faisons AM égal à A; sur la droite AM et au point A de cette
droite , construisons un angle solide qui étant compris sous les plans NAE, EAM,
MAN soit egal à l’angle solide E ( 26. 1 1 ) ; faisons A51 égal à B, et AN égal à r.

Puisque Aest à B comme B est à r, que A est égal à AM, que B est égal à chacune
des droites A3, EA, et que r est égal à AN, la droite AM sera à la droite EZ comme
la droite AE est à la droite AN; les côtés placés autour des angles égaux MAN , AEZ

sont donc réciproquement proportionnels; le parallélélogramme MN est donc

Xe . ...-pantalon -.JuJ- . . 1,...
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t5i A 3 I 9l a! anÀeUpau ava-mevroyôatww 101w cpt: en:

N I
MN wœpœAÀnÀo’ypælupov 71,» A2 wœpœAAnAoypatpt-

N , N ’ I ’ I æ ’6’peut. Kan ami duo 94mm e7rm’e a: au szleu-

’ Q , ’p.01 (au: eia’iy ni u7ro’ ABZ, NAM, nazi r7:

t
Ta

«575v ye’re’wpo: 250271: Êtpemzlnawwû aï AS,

EH in: 7e aiANiAauç nazi in; ywvt’œç WEPIEI-

zoom: lue-rai 751! if cipal; 2692151! Ëaœ’re’pow

horrifier ai cipal. 4:in 773V H, E 0:11.42in
médirai, êyo’pteyau si??? trot tillai 75v NAM, ABZ

Ëm’weJ’œ, l’a-au oËAÀIiAauç QÏO’IIV’ (lime Toi A6,

EK attrapai :775 75 :573 daim; ira-1’. Toi (il in")

7cm Biaewv arapeai rzpœàîmîlerrirrecl’at nazi

157:3 73 :1678 gala; i’a’at aËANiAozç Écrit" l’ont

alpe: Êo7i7 Tl) 6A carapatât! tu; EK 07913253.

Kati de"! 73 luit! 6A Té in 765v A, B, 1*

l l A t A: Iorepeov , Ta de EK 73 aine Tnç B WEPEOP’

æquale igitur MN parallélogrammum parallè-

logrammo A2. Et quoniam duo anguli plani
rectilinei æquales sunt AEZ, NAM, et ab ipsis
sublimes rectæ constituuntur A3, EH et æquales

inter se et æquales angulos continentes cum ipsis

a principio rectis utramque utrique ; ipsæ igitur

a punctis H, E perpendiculares, ductæ ad plana
per NAM , AEZ, æquales inter se surit; quare
solida A0, EK in eâdem altitudine sunt. Solida

autem in æqualibus basibus parallelepipeda et
in eâdem altitudine æqualia inter se sunt; æquale

igitur est A0 solidum solido BK. Et est quidem
ex ipsis A, B , P solidum 6A; ipsum vero EK ex B

solidum; ergo ex ipsis A , B, F solidum æquale
est ex B solido, æquilatero quidem , æquiangulo

autem antedicto.

A S a a. x l a x N-ro capet en un: A, B, 1* mepeoys ici-av son 7go

a a A. A. ’ I A 9 Ieuro 711c B empan), wowàeupp par, mayoral»

t a: Ide 7;» Wpoelpttueyqi.

A V N N . a aEnv capot Tpeiç, nazi 7è êfnç. SI lgitur très , etc.

égal au parallélogramme AZ (14. 6). Et puisque les deux angles plans recti-
lignes AEz, NAM scat égaux, que les droites AS, EH qui sont égales entr’elles, et
qui sont menées au-dessus des plans des angles égaux ABZ, NAM font avec leurs
côtés des angles égaux, chacun à chacun, les perpendiculaires menées des
points E, H aux plans NAM, ABZ seront égales entr’elles (corol. 55. n ); les
parallélépipèdes A9 , EK ont donc la même hauteur. Mais les parallélépipèdes qui

ont des bases égales et la même hauteur sont égaux entre eux (5:. r 1); le pa-
rallélépipède 9A eSt donc égal au parallélépipède EK. Mais le parallélépipède

9A a été construit avec les trois droites A, B, r, et le parallélépipède EK a été

construit avec la droite B; le parallélépipède construit avec les trois droites A,
B, T est (1011C égal au parallélépipède construit avec la droite B, ce parallélé-
pipède étant équilatéral et équiangle avec le premier parallélépipède. Donc , etc.

Il]. I
.6-*

.. ” n . A ii ’ l -. M klzesî-A-BLA ’ - ’ t la A t tv " ’ i«...-.-..» H. e- ...- e34» A A. fifillu
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IIPOTAEIE AÇ’.

x 1 a N a I 6* x tEn TGŒfdPÉÇ eodem: ennoyoit nia-1’ au: 7d.

3 3 , ru n! Æ (I Iont «aux: mepeœ swupœAÀnÀemwe et optant 72

N FI I ’ ’ Si Nau: optoit»; olvapotçoluellœ attiatÂa’yov www mu

a t t a a a a. t lest? 7a 0L7f dUTwV mepeœ wapœÂMÂemmd’œ

QI ’ M )quem TE me: Êyoiwç oiilaqpotcpo’ptevœ uvéÀoyov

et n a x z a m a r ,11:1- ;tau aunez: au soûtra: œt’ctÀo’yov trama.

A! 3 Ilia-Tatou flamme; 256mm EZVŒÂO’yOV et; AB,

c e t t ClTA, E2, H6, a); n AB 7rpoç "un! TA 007’605

Q t t x ’ a x11 El 7rpoç 7m! H9, au: avetyeypoitpûwa’aw 037:0

vôy AB., TA, E2, H8 épatai 72 au) incita;

PROPOSITIO XXXVII.

Si quatuor rectæ proportionales sint, et ab
ipsis solida parallélépipeda et similia et simi-

liter descripta proportionalia erunt; et si ab
ipsis solida parallelepipeda et similia et simi-
liter proportionalia sint; et ipsæ rectæ propor-
tionales erunt.

Sint quatuor rectæ proportionales AB, FA ,

EZ, ne , ut AB ad FA ita Ez ad ne, et des-
cribantur ab ipsis AB, FA, EZ , HO et similia
et simililer posita solida parallelepipeda KA, AF,

K A’ M i N
A B Î A E Z H 6

militerez crapula wapatAAnAwimJ’at Toi. KA, AT,

ME, NH’ Aigu) 3’11 in": si; 73 KA 7rpziç 75

AI 057w; Té ME wpàç tri NH.

ME, NH, dico esse ut KA ad AF ita ME ad
NH.

PROPOSITION XXXVII.

Si quatre droites sont proportionnelles, les parallélépipèdes semblables et
semblablement construits sur ces droites sont proportionnels; et si des parallélé-
pipèdes semblables et semblablement construits sur quatre droites sont propor-
tionnels, ces mêmes droites seroat aussi proportionnelles entr’elles..

Soient quatre droites proportionnelles AB, rA, EZ, He, de manière que An
soit à rA comme EZ est a H6; construisons sur les droites AB, TA, El, H6
les parallélépipèdes semblables et semblablement placés KA, At, ME, Nu,- je dis
que KA est a A1" comme ME est àNH.

4 "41;...’ 5.3.1,- 42x
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13ml 7aÊp épato’v3 à": 75 KA emperla 7m- Quoniam enim simile est KA solidum Pa.
faÀAnÀewîwzîov 7a"; A14, 7è KA alpe: wpàç 75 rallclepipedum ipsi AF, ergo KA ad AF tripli-

AI’ 7 milan-Ion A6701! ’2’er drap il AB 7rpâç Catam rationcm lxabet ejus quam AB ad FA,

E P I a î A JE M l X t7m TA. Alu. 7a. dans n un: 7o ME 7:90; 7o
NH 7p17r7taau’om A6701! 3x21 13’71"29 il El wpàç

l A a! t Û l l7:17 H6. Kan: mon? a); n AB 7rpoç 7m TA
5 à; alpes 75 AK

Pr0pter eadem utique et ME ad NH triplica-
tam rationem habet ejus quam EZ ad ne.
Atque est ut AB ad FA ita EZ ad H6; et ut

051w; ri EZ qui; 71h! HG’ nul igitur AK ad A? ita ME ad NH.
arpôç 73 Aï 037w; 7è ME vrpàç 73 NH.

AM6; M gnœ à; Toi AK "EPÊày "Pa; ,75 At veno sit ut AK solidum ad AP solidum
ita ME solidum ad NH; dico esse ut recta A8A? 6729251: 037w; 7è ME 772926»! vrpàç 7è

ad FA ita EZ ad H6.I ’ C f , N ENH’ MM.) 571 20’711! a); n A3 eueewt que;

791v TA 057w; il EZ WPÈÇ 7le H6.

En) 7è!) mimi, Tà KA qui); 73 AI. TpmÂd- Quoniam emm rursus KA ad A? tr.phcatem

m’a", nant, :4er ,17"? à A3 "Pô; mil, TA, ramonentltabetejusquamABadI’A;habetautem
et ME ad NH triplicatam rationem ejus quam3’er «Tl mal 73 ME 71725; 73 NH "nandou-hm

EZ ad He, et est ut KA ad Ar ita ME adÂo’yov 5972;: si EZ vrpàç 7le HG), mal 20-le à;

7.3 KA 74,5; 73 AI- 037w; ,73 ME "Pa; 73 NH. NH; et ut igitur A3 ad FA ita EZ ad H0.

un) al: 5942:3 AB 7rpàç 71h TA 057w; il E2

mas; 77h! H6.

, t c a Si i itur uatuor etc.Boit! allant "réa-mfeç, au) 7a. 25mn g q ’

Car puisque le parallélépipède KA est semblable au parallélépipède A1* , le pa-

rallélépipède KA aura avec le parallélépipède ’Ar une raison triplée de celle que

AB a avec ra ( 55. 1 1 ). Par la même raison , le parallélépipède ME aura avec le
parallélépipède NH une raison triplée de celle que EZ a avec He. Mais AB est à
TA comme El est à HG); donc AK est à A1" comme ME est à NH.

Mais que le parallélépipède AK soit au parallélépipède Ar comme le parallé-

lépipède ME est au parallélépipède NH; je dis que la droite AB est à TA comme
E7. est âne.

Car puisque le parallélépipède KA a avec le parallélépipède Ar une raison tri-

plée de Celle que A13 a avec ra, que ME a avec NH une raison triplée de celle
que El a avec H49, et que KA est à AI comme ME est à NH, la droite AB sera à la
droite IA comme la droite Ez est a la droite He. Donc, etc.

’r-Auæ; -1 «....»ALA w a --A
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HPOTAEIE M.

A I l 3 S l G’ AEau! (1747290? 7rpoç ratinât? opôov p, un:

a I l A: a c a a, a lune 7:70; enflent; 7cv il! en 7wv 27:17:2le9

’ a t cl a l I a N a xen": 7o ETÊPOV cannelier 2149270; axer 27::

N N N N N a l t’77); KÛIVHÇ 70”43; WEU’EI’le 760V 17717115le il

PROPOSITIO XXXVIII.

Si planum ad planum rectum sir , et ab aliquo

puncto eorum in uno planorum ad alterum
planum perpendicularis ducatur, in communem
sectionem planorum cadet ducta perpendicularis.

àyoye’rn xaËÛE’Toç.

15771975331; 70è!) çà rA gamay, 76."; in; Planum enim FA plano AB ad rectos sit,
npÈç ÊpÛaËç Ëmw, zonal æ 91575511 7o,uti 357w a; communis autem ipsorum sectio sit AA , et

AA , nul eîàiiçoew Èvrl 703 FA Ëmvre’ûw 70x61; sumatur in plano FA quodlibet punctum E;

calcifiai; 79 E- m’y.) 37; i, 927,5 70;] E ën) çà dico a puncto E ad planum A3 perpendicu-
AB Êwîfledov 15969270; alpague’yn 277) 75g AA larcm ductam in ipsam AA cadote.
7720-2774:.

T
E

Mû flip, c270: a? JUVÆ’TàV 7:17:7e’7w Ëwzyiç Non enim, sed si possibile cadat extra ut

à; à E2, au; ,UpgdAM’Tw 74; A3 gflmgæç, EZ, et occurrat piano AB in puncto Z, et

zani 7:3 Z rnMe’Ïay , ml nitré 703 Z Êwl a PullCto Z ad AA m P131110 An Perron-

* PROPOSITION XXXVIII:
Si un plan est perpendiculaire à un autre plan, et si d’un point pris dans un de

ces plans, On mène une perpendiculaire àl’autre plan , cette perpendiculaire tom-

bera sur la section commune des plans. .
Que le plan FA soit perpendiculaire au plan AB, que leur commune section

soit AA, et prenons dans le plan ra un point quelconque E; je dis que la perpen-
diculaire menée du point E au plan AB tombera sur la droite AA.

Car que cela ne soit point, mais, si cela est possible, qu’elle tombe en
dehQI’S comme El, et qu’elle rencontre le plan AB au point z; du point z
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Ç N I - I a]’7th AA Ëv 7go AB Ëmmûp uaôe’roç axerai

l CI x a. a [J3 x a a In ZH, n71; un; 7go FA 2mm a) mm; op et;
i771, and 27252:5wa si EH. 15ml a?» n 2H

ou a t!
7go TA ’emwêûp 7rpàç ôpôéç 277w, «17775711

a, ’3’ 1 A. Sde 157m; a; EH, outra. et! 7go FA e7r17re’cllgr

âpdti sipo: Ëa’7lv2 Il 57:5 ZHE glairiez. AÀAoÈ N3

w l ’nul si E2 7go AB image) wPoç 0994; 2’77""
ô néper :573 EZH 59955 Ëa’7l. Tplyaivou N 705

EZH aï rida 94»va ébahit ôpeœINÇ in: flair,

cl et?! 4. a )I * ’ t a. a a t0775p et ovin-or aux upas n ŒWG 7cv E 2m 7o

a I I a I a t NAB arrimât!» xa9e7oç enclava ait-rag magna
751"; AA’ Èwl 713v AA d’un muid-w.

l 3’ 3 A Ü NEau! upas e7rÏ7reJlov, mu 7a tEnç.

4-; 4

dicularis ducatur ZH , quæ quidem et piano FA

ad rectos est, et jungatur ipsa EH.,Quoniam
igitur ZH plana FA ad rectos est, contingit
autem ipsam ipsa EH, existens in plane FA;
rectus igitur est angulus ZHE. At vero et EZ
plane AB ad rectos est; angulus igitur EZK
rectus est. Sed trianguli EZH duo anguli duo-

bus rectis æquales sunt, quod impossibile;
non igitur a puncto E ad planum AB Isa-Peu-
dicularis ducta cadet extra ipsam AA 5 ergo in
ipsam AA cadet.

Si igitur planum, etc.

et dans le plan AB menons la droite 2H perpendiculaire à AA (Io. I ), cette
droite sera perpendiculaire au plan FA (défi 4. 11 ); joignons EH. Puisque la
droite 2H est perpendiculaire au plan TA, et qu’elle est rencontrée par la droite
EH, qui est dans le plan ra; l’angle ZHE sera droit. Mais la droite El est
perpendiculaire au plan AB; l’angle EZH est donc droit; deux angles du
triangle EZH sont égaux à deux droits, ce qui est impossible (17. 1 ); la per-
pendiculaire menée du point E au plan AB ne tombe donc pas hors de la droite
AA; elle tombe donc sur la droite AA. Donc si , etc.

un...

4 -s-.-v.v n.
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HPQTAEIE À9’.

E0211 arepaoû wapœAÀnÂemwe’Êw’ 763v cim-

mv71’oy imm’dlæv 001° wÀeupœl fixa 7Mn6àiw,

J102 J2 705v dropait! Ëwifledœ ËaCAnÛgî’ il rami

70,45 703V Ëm7re’îwv Ml»; 70:7 7729208 7100-

patÀMÀemm’Jlouz dlépte’rpoç fixa: 7Êluv0u0’w clit-

An’Aaç.

2759205 flip wœpœMnÀemm’Jlous 705 AZ 75v

èweyœy’n’ow Ëm7re’ûoy 755;! Il, A8 ai wàeupal

A K

PROPOSITIO XXXIX.

Si solidi parallelepipedi oppositorum plano-
rum latera bifariam secentur, per sectiones vero
plana producantur, communis sectio planorum
et solidi parallelepipedi diameter bifariam se
secabunt.

Solidi enim AZ parallelepipedi oppositorum

planorum FZ , A6 latera secentur in K, A,

A

fixa 7e7,uii09w0-0w un 7:2 K, A, M, N, a,
Il, 0, P tupaïa, 3302 si? 7657 70,151! 27172:9:
ÊnCeCÀd09w4 7d KN, EP, 310 un); dl 7a,wi 70’311

Èmwiîæv 3’770.) 1; T2, 705 Je AZ 072p203 7rd.-

pœAÀnAemwêÆouil chanoine; il AHt Aspe) 371

Yen Ê07lr tipiv YT 7g? T25, Il d’à AT 7:25 TH.

A N HM, N, E, n, o , P punctis; per sectiones
autem plana producantur ipsa KN , 5P, com-
munis vero sectio planorum sit TE, solidi AZ
autem parallelepipedi diameter AH; dico æqua-
lem esse ipsam quidem YT ipsi T2 , ipsam vero
AT ipsi TH.

PROPOSITION XXXIX.
Si l’on coupe en deux parties égales les

pipède, et si par leurs sections on mène
côtés des plans Opposés d’un parallélé-

des plans, la commune section de ces
plans et le diamètre du parallélépipède se couperont mutuellement en deux parties
égales.

Que les côtés des plans opposészrz, A9 du parallélépipède AZ soient coupés en

deux parties égales aux points K , A, M, N, a, H, o, P, et par ces p01nts menons
les plans KN , 5P ; que la commune section de ces plans soit TE , et que le diamètre
du parallélépipède AZ soit AH ; je dis que n est égal à T: et AT égal à TH.
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57766696de0!!! wifi a; Aï, TE, B2, 2H.
Rai ivre) vraipatÀÀiiÀÉ; inti 5 AS 71:0" 0E, ai

ËmÀÀaËE 02’900? Maria: aï 257:3 AEY, TOE 70’001

0’0A7tn’7t0u; eÏw’. Kali Ëml in Ër7ly ii M39 AIE!

7g? 0E, ii 3è ET 7j? To, ml 7401400; 7000;
mpn’xwar Bain; 02’900 ii Aï 7,5 TE i07lv in,

:000) 73 AEY 7Pi’7wilov 703 OYE "macérai Ëniy

70’098, and ai Mina? amict: 7007; ÂOIWŒTÇ

70014011; 700019’ in 02’p00 ii i373 EYA 7001400 7j?

:3773 OTE 7aw1’00’ 53030 à) 70570 eôôeîai 20’717 il ATE’

9403 70E 4670i. a; ml Il 82H 2592171: En: mal 707i

il B: 7j? 2H. Katl Êwelii FA 7j? AB ile-n 20.73 au)
WapoiÀÀnÂoç, OËÂÀOi. ii FA mai 71,7 EH île-n , 72’ 2’07:

mil 7:00p057t2tn2t0;° mal dAB oïpct 7’57 EH in 72’

Ëc7i’0 nul wupiÀAiiàoç. Katl ËmÇU’yrtioua-iv dt;-

70l; 01392?th ai AE, HB’ wapa’AÀiiM; cipot 207D!"

a; AE 13"; BH. Katl eiÀiiÇpÔw ËÇ)’ iitœrtpct; advînt

7ux0’y700 d’ilflîîd 730 A , T, H, 2, au) :0772;de-

Bwemy et; AH , ’1’2’ il! Ërl défet n’a-li! Éniwëâp

aï AH, TE. Kari Ëml 770LP0ÉÀAn7t6; Ëww il

AE 7g? BH, 7014 défet ii [Jeun 1573 BAT
auriez. 7j: 1573 BHT, ÈMMÆE 702p. H J33

Jungantur enim ipsæ A1,, YE, Bi, 2E. Et
quoniam parallela est ipsa A: ipsi DE; alterni
igitur anguli Aîï, TOE æquales inter se sunt.

Et quoniam æqualis est ipsa quidem A5 ipsi
0E, ipsa vero ET ipsi To, et angulos æquales
continent; basis igitur Aï ipsi TE est æqualis , et

AEY triangulum ipsi OYE triangulo est æquale ,t

et reliqui anguli reliquis angulis æquales 5 æqua-
lis igitur EYA angulus ipsi OYE angulo , æqualis

igiturEYA angulus ipsi OYE angulo; oh id utique

recta est ipsa AYE, propter eadem utique ipse.
32H recta est, et æqualis 32 ipsi 2H. Et quo-
miam FA ipsi AB æqualis est parallela; sed FA’

et ipsi EH æqualis est et parallela, et AB igitur
ipsi EH æqualis est et parallela. Et conjungunt
ipsas rectæ AE, H3; parallela igitur est AE ipsi
EH. Et sumpta sunt in utrâque ipsarum quæ-
libct puncta A , Y , H, E , et junctæ sunt ipsæ
AH, TE, in uno igitur sunt plano ipsæ AH,
TE. Et quoniam parallela est AE ipsi BH ,
æqualis igitur quidem EAT angulus ipsi BHT ,

Car joignons A? , TE , 132, 2H. Puisque AS! est parallèle à 0E, les angles alternes
ET, 705 sontégaux entr’eux( 29. x ). Et puisque AS est égal à 0E, et gr égal à

To, et que ces droites comprènent des angles égaux, la base Ai" sera égale à la
base TE, le triangle AEY égal au triangle 0re, et les autres angles égaux aux autres
angles (4. i); l’angle EYA est donc égal à l’angle OTE, la ligne ArE est donc une

ligne droite ( I4. i Par la même raison , la ligne 82H est aussi une ligne droite,
et la droite sa égale à la droite 2H. Et puisque la droite rA est égale et parallèle
à AB, et que la droite FA est aussi égale et parallèle à la droite EH, la droite AB
sera égale et parallèle a la droite EH ( 50. I ). Mais ces droites sont jointes par
les droites AE, HB; la droite AE eSt donc parallèle à la droite BH ( 55. x Blais
on a pris dans chacune de ces droites des points quelconques A, T, H, 2, et on a,
joint AH, TE; les droites AH, au»: sont donc dans un seul plan (7. 1 1). Et puisque la
droite AIE est parallèle a la droite BH , les angles EAT, BHT sont égaux, car ils
sont alternes (29. x Mais l’angle ATY est égal a l’angle HTE ( 15. r ),° les deux
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257:3 ATT 733’571’3HT2 i’0’u14° «No «hi 7913401106

t r A.20-71 703 AT’Y, HTE 700; duo piauliez; 7001; dual

a a] N
fluvial; 1’000; 2x0y700 i000) 914’001! 7r7t2t190Êv [Mat

N s1 s e , c t 1 «5’7M2u90010-nv, 711V 0707217007001! U7") jutai! 700v

alterni enim. Ipse autem ATY ipsi HTZ æqualis

duo igitur triaugula ATY, HTE sunt duos angtr
los duabus augulis æquales liabentia , et unun
lattis uni lateri æqualem subtendens tintin:

N

M Ë

Il E;A

i000v 700110313 73! AT 7g? H2, ûflllë’âldl 7&9

a N a I a! t
2m: 700V AE , EH. :000: 7è; ÂOIWŒÇ 0090015 7r7teupaç

7007; Mia-007; whaupamçlô

251m AT il? TH, à si r7 71,70" r2.
a! cl à! Il0700; EEÊP [0’11 :1906

9l N E i f N503V 00900 0729200, itou 700 efnç’7.

N

æqualium angulorum , ipsum Aï ipsi H2, di-
midia enim surit ipsorum AE , EH; reliqua igitur

latera reliquis lateribus æqualia liabebunt; æqua-

lis igitur quidem ipsa AT ipsi TH, ipsa veto
YT ipsi TE.

Si igitur solidi, etc.

triangles ATr, HTE ont deux angles égaux à deux angles, et deux côtés égaux,
c’est-à-dire les côtés AT, H2 qui sont opposés à des angles égaux, car ces
côtés sont les moitiés des droites AB, EH; ces deux triangles auront donc les
autres côtés égaux aux autres côtés( 26. 1 ); la droite AT est donc égale à TH, et la.

droite rT égale à T2. Donc , etc,
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nPOTAEIE ,u’.

43’ I I .. N 4 a t , K153.9 p hic 779107400700 1’000ij", :000; 70 [0021!

Ëxjt 800’011! 700900AÀn7t57900p0p000 , 73 à? 790’71w00v,

dmÀa’a’ioy J3 73 7rd9007t7tn7t0’7900pp000 705

790705r0u’ 7700 30-7000 7è. 791’070000700.

E070.) 79i0’,t000700 îaoüsiæi770i ABFAEZ, HGKAMN,

30003 73 [1è]! izba) Béa-w 73 AZ wapœÀÂnko’yipalx-

par, 73 JE 73 HGK 791700900, dzwÂoialov J3
377w 73’ Al WŒPŒÀÂMÂGIQPŒHILLOV 70:7 HGK 791--

7aivou’ Àéyw 0’71 i001! ia’rl 73 ABFAEZ 79107400

753 HOKAMN 79107040071.

Eulumnràiipaiaôw 7&9 780 AS, HO 0729205.
K00ll iml dl’îrÂat’a’ltiV i071 73 AZ wœpœÂÀMÂé-

A. A Â79001490011 70v HGK 791905000, i772 Je irai 70

rnorosirro XL.

Si sint duo prismata æquo alta, et unum qui-
dem habeat basim parallelogrammum, alterum
vero triangulum , duplum autem sit paralleio-
grammum trianguli, æqualia erunt prismata.

Sint prismata æque alta ABFAEZ , HOKAMN ,

et Unum quidem liabeat basim Az parallelo-
grammum , alterum vero HGK triangulum , du-
plum sit autem AZ parallelogramum ipsius HGK
trianguli, dico æquale esse ABFAEZ prisma ipsi.

HQKAMN prismati. -

Compleantur enim A5, HO solida. Et quo-
niam duplum est AZ parallelogrammum trian-
guli HOK, est autem et 6K parallelogrammum

PROPOSITION XL.

Si deux prismes sont égaux en hauteur, si l’un d’eux a pour base un parallélo-

gramme, et l’autre un triangle, et si le parallélogramme est double du triangle,
ces prismes seront égaux.

Soient ABrAEZ , HexAMN des prismes égaux eu hauteur, que l’un d’eux ait pour

base le parallélogramme A2 , et l’autre le triangle HGK, et que le parallélogramme

AZ soit double du triangle HGK; je dis que le prisme ABrAEz est égal au prisme
HOKAMN.

Car achevons les parallélépipèdes A57, HO. Puisque le parallélogramme AZ- est
double du triangle HGK, et le parallélogramme 6K double aussi du triangle Hex (54.1),

III. I5
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(9K waPœÂÀnîxéypœpyov ÆIWÀéŒIov 703 HGK

Tplyaivou’ l’a-av Jim ËWÏ fra A2 WupaAAnÂé-

7pœ,u,u0y sa]; 6K wœpaÀMÀoypaîpwq). Toi. à?

a a x] I a] a Ien": mm Bœcrewypovnc fripez wapaÀMÀemweJioc
4

B Am

N. N
E Z

1d

mal 5775 vé cul-ré 6’40; 7cm &ANiMIç flair l’a-ou alfa

ËGTÏ 737 AIE o-Tepeàv 793 HO 072,325. Kul ’e’a-T: 703

[du A5: GTïPGOÜ ligua-u 75 ABTAEZ viniques , 705 æ

HO anima épata-u 73 HŒKAMN wpiapcw l’a-av ipsæ

Ëo-TÏ 78 ABPAEZ apiqua 743 HGKAMN wpiqxaw.

l a! ’3’ x l C NEau apœp, zou ne 2521;.

Gw

duplum ipsius HOK trianguli 5 æquale igitur est

AZ parallclogrammum ipsi 0K parallelogram-
m0. In æqualihus autem basibus existentia so-
lida parallelepipeda et in eâdem altitudine æqua-

M 0NA N
H K

lia inter se sunt ; æquale igitur est A2 solidum
ipsi H0 solido. Et est ipsius quidem AE solidi
dimidium prismaABFAEZ, ipsius autem HO solidi

dimidium prisma HOKAMN; æquale igitur est
ABFAEZ prisma ipsi HQKAMN prismati.

Si igitur sint, etc.

le parallélogramme A2 sera égal au parallélogramme 9K. Mais les parallélépipèdes

qui ont des bases égales et la même hauteur sont égaux entr’eux ( 51. 11 ); le
parallélépipède ne. est donc égal au parallélépipède H0. Mais le prisme ABTAEZ

est la moitié du parallélépipède A53, et le prisme HeKAMN la moitié du parallélé-

pipède Ho; le prisme ABTAEZ est donc égal au prisme HeKAMN. Donc , etc.

FIN DU osmium LIVRE.
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mwswœnwwæmm

HPOTAEIE ai. PROPOSITIO I.
Toi Ëv Toi"; minon gluau woÀu’ywm 71”35; In circulis similia polygona inter se surit ut

il I î c r a a N I - a eŒÀÀMÂŒ www wç 74 euro nov Jmpcnpwv Te- ex diametrls quadrata.
’rpaËywt’œ.

Emma-m miam: oî ABTAE, ZHGKA, un) à! puâ-

Froîç gluon: woAu’ywm ’e’a-rrœ Toi ABTAE, ZHOKA,

Sint circuli ABPAE , ZHGKÀ , et in ipsis similia

polygona sint ABPAE , ZHGKA , diametri autem
æléyeTPOIËÈTôyxâzàwyïnwmvaîBM,I-IN’Ain» CirculOfllm Sint ipsæ BM, EN; dico esse ut

LE DOUZIÈME LIVRE

DES ÉLÉMENTS DEUCLIDE.

PROPOSITION I.

Les polygones semblables inscrits dans des cercles sont entr’eux comme les
quarrés des diamètres.

s Soientles cercles ABFAE, mon; soient dans ces cercles les polygones sem-
blables ABrAE , mon, etque les diamètres de ces cercles soient BM , HN 5 je dis que

W: O Nli’fl’lçi’kî’lralan-ln«un; .VMMVv-fl." .1 ri..-v.,*.- .Mi i "-g-4’» 4E J. ” 1*- i
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u a t a 9 a N s non en"; æ; 70 am "mg BM Terpoiywvov 7îpoç quadratum ex BM ad ipsum ex HN quadratum
7è aî7rà 7:7; HN ’TQTPSÉ’waOV 057w; 73 ABTAE ita ABI’AE polygonum ad ZHGKA polygonum.

exempterez! wpàç 75 ZHGKA woÀu’ywyoy.

EWQZEIJ’XGMde yeti) aï RE, AM, HA, ZN.

K43 E73) 31.1.0151: Éo’wl 7:3 ABFAE woÂdywww nô

l a a eZHOKA woÀuyaivqo, in Êa’w zou si U715 BAE

Jungantur enim ipsæ 13E, AM , HA , ZN. Et

quoniam simile est ABPAE- polygonum ipsi
ZHC-DKA polygono, æqualis est et BAIE. angulus

ipsi HZA , et est ut 13A ad AE ita HZ ad 2A;
duo igitur triangula sunt BAE, HZA unum

76014,05 et? :5773 HZA, nazi 367w (il; il BA wpàç

’7’er AE 037w; si HZ wpàç "nil! ZAt élit) en;

vpîawrai En: Toi BAE, HZA peina! morion! puai angulum uni angulo æqualem habentia, ipsum

l I a C t a. c tyawls;2 ici-ml êXOWa,1-nv une BAE 7p u7ro HZA, BAIE ipsi HZA , circa æquales autem angulos

n b l 3l I b b ’ Ivrapz Je vos; watç ywwœç TOC; WÂeUFotç œt’aLÀO’yOV’ latera proportionalia; æquiangulurfi igitur est
Îa’o7aiwov 5px à?) 75 ABE Tpiçzwrov 753 ZHA ABEtriangulum ipsiZHA triangulo, æqualis igitur
unaire? l’a-n a’t’pœ t’as-Tir il dm; AEB 7001432 737 est AEB angulusipsiZAH. Sed ipse quidem AEB

:3773 ZAH. A205 1; Mit! Ôcvà AEB 7g? 67:2; AMB ipsi AMIS est æqualis; in eâdem enim circumfe-
ËO’TlV 75243, in) 70th 777; des; mpzçoepeîœç Be- rentiâ consistant; ipse autem ZAHipsi ZNH; et
Cfinamv’ à dt 1573 ZAH 737 Ûwà ZNH’ naît;

le quarré de BM est au quarré de HN comme le polygone ABTAE est au polygone

ZH9KA. l
Car joignons se, AM, HA, ZN. Puisque le polygone ABFAE est semblable au

polygone mon, que l’angle BAE e5t égal à l’angle HZA (défi 1. 6) , et que sa
est à AE comme HZ est à ZA , les deux triangles BAE , HZA ont un angle égal à un
angle; savoir , l’angle BAE égal a l’angle HZA , et les côtés , placés autour de ces

angles, pr0p0rlionnels; les triangles ABE , ZHA sont donc équiangles (6. 6) ; l’angle
AEB est donc égal à l’angle ZAH. Mais l’angle AEB est égal à l’angle AMB

(21. 5), car ces angles sont appuyés Sur le même arc, et l’angle ZAH est
aussi égal à l’angle ZNH; l’angle AMB est donc égal a l’angle ZNH. Mais l’angle

. ,,..4
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N C i ’ a575 AMB clips: 7p uvrà ZNH Être-l7 70’214. E071 de

N N ltu) 5,2991 a; 57:3 BAM âpôp 7p 1:70 HZN l’a-w

ml a; Mimi cipal. 75 Mimi Écrit! l’a-24’ t’a-oyaiwov

en: Iïpœ Écris 75 ABM "rythma? ne ZHN nomma).

’ . C l lîvéAo’yoy alpe: Écrit! (5; n BM 7rpoç 7m! HN

l A: t’ un937w; 5 BA mp3; "nil! HZ. AÀAœ frou par 7:1;
BM 711:5; Tilt’ HN Aéyou ÆIWÂŒFIIMV Éva-w 5

N D t a; I X t a lrou ouzo 7:1; BM 727pot7wyou vrpoç 70 une
rhô HN Terpat’ywyov, Todd? 717; BA 7rpàç

"l7 HZ (bruts-Mu Éva-l9 5 703 ABTAE manu-
yaivou 77,35; 75 ZHOKA woÀéywvov’ mal (Ï); o’t’pat

t a t a. I x x a "(Il a.To une Tu; BM TETPŒQNVDV 74:0; Pr0 at7ro 7m;

HN verpoiywvofl 037w; 75 ABTAE mAu’ywt’ov

a lwpoç 70 ZHGKA woàu’ywvov.

b I 9 m I a l f A.Tac alfas et! 70;; nunAoiç, un: Ta ESHÇ.

ipse AM3 igitur ipsi ZNH est æqualis. Est autem

et rectus BAM recto HZN æqualis; et reliquus

igitur reliquo est æqualis.; æquiangulum igitur

est ABM triangulum triangule ZHN 5 proportiona-

liter igitur est utBM ad HN ita 13A ad HZ. Sed ra-

tionis quidem ipsius BM ad ipsam HN duplicata

est ratio quadrati ex BM ad quadratum ex HN ,

rationis vero ipsius BA ad HZ duplicata est
ratio polygoni ABPAE ad polygonum ZHOKA;

et ut igitur quadratum ex BM ad quadratum
ex HN ita polygonum ABI’AE ad polygonum

mon. . "gr

In circulis igitur, etc.

droit BAM est égal à l’angle droit HZN 1. 5) ; l’angle restant est donc égal
à l’angle restant; les deux triangles ARM, ZHN sont donc équiangles; BM est donc
à HN comme BA est à HZ (4. 6 ). Mais la raison du quarré de BM au quarré de HN

est double de la raison BM à HN( 20. 6), et la raison du polygone ARME au,
polygone ZHOKA est double de la raison de BA à HZ; le quarré de BM est donc
au quarréde HN comme le polygone ARME est au polygone ZHOKA (Il. 5).
Donc, etc.

’ d’une x M ’n...n.....m. finn-

thv * 1 v t k a t *» ..«Man IN, ... ".....hr ,7.
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nroraziz a;
Oî au’ZMIvrpo’ç ciÀAn’Àouç m’ait! si); "roi ciné

76’531 frayâmes? 727pat’7tova.

Ea’Two’aw adam: oÎ ABTA, EZHO, élisi-

pte’rpoz d’à 425751! t’a-Mimi! et; EA, 26’ A5760

371 Écrit! si; 78 i773 75; 13A Terpoiywvov wpàç

75 in?) 717; le 037604; 5 ABTA nu’nMç 7:98;

73v EZHG adnAoy’.

Bi 7èP ,wi in"! a); 73 ciné 7:7; BA TETPné-

garou qui; 73 aîné 75; le 037m 5 ABTA
minas; wpéç "rôt! EZHC-a admet? , garrot: si; 75

ciné 7:7; BA Terpoi’ywvov?’ 793; 75 «57:5 777; 26)

037w; 5 ABTA miam; 13’701 WPàç ’e’Aawo-o’v 71

703 EZHG minÀou xwpiov il 7rp6ç [15:07. lia-Ta)

WpdTEPOV wpàç zÂaFŒOV 75 2. Kcti Ëyyeypaiçôw

si; 73V Jill-16 minant! 7979470901! 78 EZHG’
73 J91 Ëyyeypappéyov TE’TPÆI’yCdVOV [taïaut En"! il

’76 aluna 703 EZHO sw’nÀou, ËwetcNmp Était!

d’un 7:39 E, Z, H, G) 611,066le ËÇŒW’ToluéVdç

eôûet’œçroô’ nénAou àyoiywptev, 703 m’alypdcpo-

l I «l IMérou wepi4 70v nU’ZMV 7171347601100 muta-u

PROPOSITIO n.

Circuli inter se surit ut ex diamelris qua-

drata. iSint circuli ABFA, EZHG , diamctri autem
ipsorum sint BA , ZG 5 dico esse ut quadratum
ex RA ad ipsum ex 26 ita circulum ABFA ad
circulum EZHO.

Si enim non estut quadratum ex BA ad ipsum

ex 26 ita circulus ABFA ad circulum EZHO,
erit ut quadratum ex BA ad quadratum ex 26
ita circulus ABFA vel ad spatium aliquod mi-
nus circulo EZHG vei ad majus. Sit primum
ad minus 2. Et describatur in circulo EZHO
quadratum E2119; descriptum utique quadra-
tum majus est quem dimidium’ circuli EZHG ,7

quoniam si per E , à, H, 6 puncta rectas
contingentes circulum ducamus , descripti circa

circulum quadrati dimidium est une quadra.-

PROPOSITION 11.

Les cercles sont entr’eux comme les quarrés de leurs diamètres.

Soient les cercles ARM, une, et que leurs diamètres soient RA , 26 ; je dis que
le quarré de RA est au quarré de le comme le cercle ARM est au cercle EZHO.

Car si le quarré de RA n’est pas auquarré de le comme le cercle ABrA est au
cercle EZHe, le quarré RA sera au quarré de le) comme le cercle ARM est à une

surface plus grande ont aune surface plus petitelque le cercle une. Que ce
soit d’abord à une surface 2 plus petite. Dans le cercle EZHO décrivons le quarré

EZHe; le quarré décrit sera plus grand que la moitié du cercle une, parce
que, si par les points E, z, H, e) nous menons des tangentes à ce cercle, le
quarré EZHO sera la moitié du quarré circonscrit au cercle ( 47. 1 1 et 51. 5 j.

t’-..-4n.às. 7.. -.. ,---r --- - a" A à. .....a v .4 ’ i Æ.:,QE,’;.(À.Ï,7 V...
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:67! 76 EZHG 7e7poi7wvov. Toi? d’à mp1-
7patçe’t’7oç 7e7pœ7aivou Élée-mu 207W 5m5-

nÀoç’ (567e 76 EZHG Ëyyeypappte’vov ’TETPGZ’waOV

[.467de Êcw 703 aplanat; 705 EZHG) mi-
nÀou. Tapie-9mn? (Fixez ai El, 2H, H6,GE
weptçépezœl zonai. 7a: K, A, M, N capelât,

nazi Ëmëeu’pCGcoa-aw et; EK, KZ, 2A , AH, HM)

il!

4

I NM6, ON, NE’ un) réadmît)? alpe: 760V EKZ,

- I n: l a àLAH, HMG), GNE 7p17zwvov [man 207w n

V N c t I A, Iré muta-u 7cv and mua-o 7pn,u.ot7oç 700 acu-
17mna Ëwetd’timp Êaiv d’ici 763V K, A, M, N 4-n-

N I h
ttiœv Écpœw7opêratç 7cv uduÀou ciæotywptev, au;

Enfilade-toper 7d Q7115 75v E2, 2H, HO,

a v m I V a,DE guetteur WŒPŒÂÂHÂOQIPGCILLMDL , mata-70v 760V

2K2 , ZAH, HMG, ONE 7,51745va dpmu Ë77ou

tum. Circumscripto autem quadrato minor est
circulus; quare EZHG inscriptum quadratum
majus est dimidio circuli EZHG). Secenlur bifav

riam EZ , ZH , HG , 9E circumferentiælin K ,
A, M, N punctis , et jungantur ipsæ EK, Kz,
2A , AH, HM, M6, ON, NE; et unumquod-

M

que igitur triangulorum EKZ, ZAH, HMG, GNE

majus est dimidio segmenti circuli in quo est 5

quoniam si per K, A, M, N puncta confina
gentes circulum ducamus , si compleamhs paral-

lelogramma super EZ, ZH, H6, 9E rectas,
unumquodque EKz, ZAH, HMO, ONE trian-
gulorum dimidium erit parallelogrammi in q uo

VIais le cercle est plus petit que le quarré circonscrit; le quarréinscrit EZHO est donc
plus grand que la moitié du cercle EZHe). Partageons les arcs E2, 2H, HO, OR en
leux parties égales aux points K, A, M, N, et joignons EK, KZ, 2A, AH, HM, Me,
î-)N, NE. Chacun des triangles EKZ, ZAH, MHe, GNE est donc plus grand que la moitié

lu segment dans lequel il est placé; parce que si par les points K, A, M, N nous
menons des tangentes au cercle , et si sur les droites El, 2H, H6, 9E nous cons-
.ruisons des par..zllélogrammes, chacun des triangles EKZ, ZAH, HMG, GNE sera la
noitié du parallélogramme dans lequel il est placé(57. I).Mais un segment est plus
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70:7 and Eau-ré wapœÀMAoypaiMptou. AÀÂai 76

and, Ennui moulues Ë’Âœ770’v ËG’TI 705 fldpatîxîxn-

Aagpaiypww (lia-7e gKŒO’TOV 75v EKZ, ZAH,

HMG, GNE 7pryaivwv MEÎCdV 2’771 703 alpines;

703 une, Ëœu7ô 7Hriyuat70ç 705 aduàau’ 7611001172;

à; 7è; Ôwermaye’yaç weptçepet’aç fixa, au)

K,

A , Il!

a x 3 x N
emawu’weç 592km, zou 70370 de: 7r010w’reç

a, N’ I cl a]mnaÀu’xlaope’v 7m: 7anat7œ7 70uhnuu7tou, et 50’-

N c N fi f t I7a: imita-0mm; 0972p axa ç, f1 ompexe: 0 EZI-IG zu-

N l i il N I luÂ0ç7ou 296409100. Balletxdn palper 79) 77’)me empat-

n 9l I tu 3 lpeut 700 J’enai7auBICÀiaus,o71duopeyeewv cama-an!

a , I a u a t N l a ,6». ’më àeuuetpet’wy, sur 007:0 70v perfora; exempt ppm ont

t N I A à t7è rima-u, un.) 700 nom-amem-oywou ,utezëw n70

w I I
épieuQ, au) 701270 ciel 7igzvn7ou, Auçfino’e’m; 71

est. sed segmentum minus est parallelogrammo

in quo est; quare unumquodque EKZ, ZAH ,
HMG), (BRIE triangulorum majus est dimidio
segmenti circuli in quo est; secantes igitur re-
liquas circumferentias bifariam , et jungentes

rectas, et hoc semper facientes, ’relinquemus
’ quædam segmenta circuli quæ erunt minora ex-

cessu quo superat circulas EZHG spatium E. Os-

tensum enim est ut in primo theoremate decimi
libri , duabus magnitudinibus inæqualibus ex-v:

positis, si a majore auferatur majus quam di-
midium, et a relicto majus quam dimidium ,
et hoc semper fiat, relinquendam esse aliquam

petit quele parallélogramme ou il est placé; chacun des triangles EKz, ZAH, HMO, eNE

estdonc plus grand que la moitié du segment dans lequel il est placé. Si nous parta-
geons les arcs restants en deux parties égales ; si nous joignons leurs extrémités
par des droites, et si nous continuons toujours de faire la même chose, il nous
restera certains segments de cercles dont la somme sera moindre que l’excès du
cercle une sur la surface 2 ; car nous avons démontré dans le premier théorème
du dixième livre que, deux grandeurs inégales étant données, si l’on retranche de

la plus grande une partie plus grande que sa moitié, du reste une partie plus
grande que sa moitié, etrsi l’on continue toujours de faire la même chose, il
reste enfin une certaine grandeur qui sera plus petite que la plus petite des gran-



                                                                     

îwrm’Î-YMT

LE DOUZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 12’: a

’ Â a] N I am7200; o ana: gîtas-croit 70v ËKKeIIMEVûU mica-01’);

I h ’I l 9 hFêwaovç. AeÂu’tpüw 037, un en!» Toc 2717037

.EK, K2, ZA, AH, HM, M6, ON, NE nullar-
’7ot 703 1521-19 2:0,wa Éléonore; 75; dmpoxfiç

il ôwepêxet 5 EZHG miam; 70:7 2 xwpiou.
Minuit! oïpq. 73 EKZAHMGN woàéywyov ,ue’ÏÇiv

20-7: 70:7 2 xwpiou. Eyyeypot’çew nazi eiç 737

ABTA udnÂoy 797 EKZAHMGN WOÀU’yalVCp Ëpomv

7reAu’ywvov 73 AEBOFI’IAP’ terni alpe «à; 73

inti 73; BA 7e7poi’ywvov wpâç 73 527-3 7h"; 28

727pot’ywvov 037w; 73 AEÉOFHAP remblayer

"p6; 75 EKZAHMON 71’0Àd’ywvov. AÀÀoi ami

si; 73 027:3 727; BA 7e7poiywuov tapé; 73 o’wrâ 751";

26 057w; 3 ABTA atrium; 7:93; 73 2 xwpiov’

ami (Âç alpes 3 ABTA adam; 7:93; 73 2 xwpiov
n°37609 73 AEBOIHAP 7ro7w’7awov 7.733; 73

EKZAHMON woaâwvov- émanai alpe. à; 5

ABTA. miam; 793; 73 Ëv aria-(,3 nomination! 057w;

jll

A

magnitudinem quæ minor erit expositâ minore

magnitudine. Relicta sint igitur; et sint segmata

super BIC, KZ, 2A, AH, HM, M9, GN, NE
minora quam circulus EZHG excessu que saperai:

circulas EZHG spatium E 5 reliquum igitur poly-
gonum EKZAHMQN majus est spatio E. Descri-
batur et in circulo ABFA polygone EKZAHMGN’

simile polygonum AEBOFIIAP 5 est igitur ut
quadratum ex 13A ad quadratum ex 29 ita poly-
gonum AEBOFHAP ad polygonum EKZAHMGN.

Sed et ut quadratum ex 13A ad ipsam ex 26 ita
circulus ABFA ad spatium 25 et ut igiturcirculus
ABTA ad spatium 2 ita polygonum AEBOFHAP

ad polygonum EKZAHMGN5permutando igitur

ut circulas ABFA ad polygonum quod in ipso
est ita spatium 2 ad polygonum EKZAHMGN.
Major autem circulus ABI’A polygono quod

in ipso est5 majus igitur et spatium 2 poly-
73 2 96(0pr 7’03; 73 EKZAHMGN woAzjyæyoy. gono EKZAHMQN. Sed et minus , quod est
MgiÇm (il A’BrA mina; 706 êy dans 7mm- impossibile; non igitur est ut quadratum ex

yolvou’ 5.027507 allant mal 73 2 xwpîov 703 il ’ EKZAHMGN woÀuyoivou. AAAai Ml ’2’Àot7707,

7 ,9 x a ’ a! l * iNuit 20’717Io atNVnt’TOY’ aux upas ËO’TW" (il; 75 il le

deurs exposées. Qu’on ait ce reste, et que ce soient les segments du cercle
1521-16 placés sur les droites EK, K2, 2A, AH, HM, Me, ON, NE, et qu’ils soient

plus petits que l’excès du cercle EZHe sur la surface 2; le polygone res-
tant EKZAHMeN sera plus grand que la surface 2. Décrivons dans le cercle ABM

un polygone AEBOTHAP semblable au polygone EKZHNMON5 le quarré de BA sera t, C;
au quarré de le comme le polygone AEBOYI’IAP est au polygone EKZAHMON (z. 1 2 ). a v,-
Mais le quarré de RA est au quarré de le) comme le cercle ABTA est à la Surface i
2; le cercle ABrA est donc à la surface 2 comme le polygone AEBOI’HAP est au
polygone EKZAHMeN; donc , par permutatiOn , le cercle ARM est au polygone qui
lui est inscrit comme la surface z est au polygone EKZAHMeN. Mais le cercle ABTA
est plus grand que le polygone qui lui est inscrit 5 la surface E est donc plus grande
que le polygone EKZAHMON. Mais il est aussi plus peut, ce qui est impossible;

1H. 16
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RA ’ad ipsam ex i 26 ita circulus ABTA ad
spatium aliquod minus circula EZHO. Similiter

oint-3 75g BA 7trpet’7œvov 7rp3ç 73 «17:3 7th"; Z6

037w; 5 ABTA adam; 7rp3ç È’Aoz770’y 71 70:7

EZH6 minou xwpi’ov. 0,40170; d’il J’effoluw, 37-; utique ostendemus neque ut ipsam ex 26 ad.

01332 al; 73. «57:3 7275m Z6 7rp3ç 73 oi7r3 7iiç13 BA ipsam ex BA ita circulum EZHQad spatium ali-

037w; 5 EZHQ mima; 7,35; ahan-0’]; 71 706 quad minus Circulo ABPA. Dico etiam nequel
ABTA minima xwpîoy. A570: J’ai 37; 033x, à; 73

:573 7’77; BA 74139 73 oi7r3 7?; Z6 037w; 3 utipsum ex HAvadipsumexZ6itacirculumABPA
ABTA miam; 7,03; giflât! 7: 705 EZH6 admet; ad aliquod spa’tium majus circulo EZH6. Si enim
xuplzw. E; 70g, JUMTà,’ am, 7,75; m7501, 73 possibilc,sitadmajus 2. Invertendoigitur est ut

9l 9 b c l ’ t tu2’ oiyoiflotîtw capot 20’701!x4 a); 70 007m 7m: Z6

I t X 3 t N W t7e7pot7wtlov 7rp0ç 70 00770 7nç BA 007w; 70 2
xwpiov 7rp3ç 73 ABTA udquv’ aimé à; 73 2 i

xwpiov 7rp3ç 73v ABTA minot! 03’700; 3EZH6

quadratum ex 26 ad ipsum ex BA ita spatium 2
ad circulum ABFA, sed ut spatium E ad cir-
culum ABPA ita circulus EZH6 ad aliquod spa-

tium minus circulo ABFA5 et ut igitur ipsum
à

t

un 7
4p."ont. .a Zut; (Ath-w

nm,-

à)
.5 3 il...

if9,3

il

I

udzÀ0ç15 wp3ç ’e’Aot77o’y ’Tl 703 ABTA aénÀou

le quarré de RA n’est donc point au quarré de le) comme le cercle ARM est à une

surface plus petite que le cercle 1521-16. Nous démontrerons semblablement que le
* quarré de le n’est point au quarré de BA comme le cercle EZH6 est à une surface

plus petite que le cercle ABTA. Je dis ensuite que le quarré de RA n’est
point au quarré de Z6 comme le cercle ARM est a une surface plus grande

i que le cercle EZH6. Car si cela est possible, que le quarré de RA soit au quarré
de le comme le cercle ARM est a une surface z plus grande. Par inversion, le
quarré de le) sera au quarré de RA comme la surface z est au cercle ARM. Mais

la surfai: z est au cercle ARM comme le cercle EZHG est à une Surface
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fxuw’oy. na) zajç gin 73 à"), 7,7; 2916 74,3; ex 29 ad ipsam ex BA ita circulas EZHG ad
Ta 57,3 7;; 3A 93",; a 15239 adam; 7,93; spatium aliquod minus circula" ABPA-, quo-d
34775,, T, 1.05 Alu-A agnat, xwpioy, Zmp impossibile ostensum est. Non igiturest ut quête
&un’mny agacent? m3,, au gnzyx8 (à; 73 dratum ex BA ad ipsum ex ZO ita circulus ABI’A

037:3 75; BA rapaiywov wpâç 743 à???) 737; 29 ad spatium aliquod malus cireulo E2149. Os-

55m; 5 ABI’A xu’onç wPèç (4576;: a»; 703 tensum est autem neque ad mmus; est lgttü’r

EZHO anÀou xwpz’oy. 13921560» æ 31’: 013J? 7rp5ç ut quadratum ex 3A ad quadratum ex ze ira]

ËÀata’a’ov’ Ërrw 5ch aîç 75 0275 751V; BA TeTpaE- Circnlus ABFA ad Circulum E236!

t t a t a; V 19 a!7mm 7.70; 70 euro Tu; le Teprywyov 007w;
5 ABTA :w’quç wpàç 731i 1521-16 uu’nMV. ’

OÎ 5px dum; , ne!) 1è 5517;. Circuli igitur, etc.

plus petite que le cercle ABTA; le quarré de le est donc au quarré de
BA comme le cercle EZHG est à une surface plus petite que le cercle
ABTA, ce qui a été démontré impossible; le quarré de BA n’est donc
pas au quarré de zo comme le cercle ABTA est à une surface plus grande
que le cercle une. Mais on a démontré que le quarré de BA n’est point au
quarré. de le comme le cercle ABrA est à une surface plus petite que le cercle
une; le quarré de BA estdonc au quarré de le comme le cercle ABTA est au
cercle EZHo. Donc , etc.

î

t
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AHMMAa

Aigu à), 5’71 70.3 xwpz’ou pagaya; 31170;

70:7 EZHG minou, 6,07» à; 73,2 miniez! wpàç

7è ABTA 540’001! 037w; 51 EZHŒ) uu’nAoç wpàç

gitana-761! 7; 763 ABTA minou xwpz’ot.

Teyove’vw yàp à; 76 E xwpiov 7rpciç 75v

ABTA minot! 05mm 5 EZHG’uu’nÀoç wpâç 7è

T xwpt’otl’ m’y» [3’71 gîta-0’67! 2’071 73 T xœpiov

706 ABTA minou. E772) 70EP Ëo-Tîv à; 762

xwpiov wpàç 739 ABTA 3:0,qu oil7wç in EZHG

36Mo; wpèç 7è T xwpiov’ ËmÀAaèE d’un? ici-7h:

à; 7è 2 xwpiov 7rp3ç, 751i EZHG) nu’xÀov 037w;

5 ABTA 21.5Mo; wpôç 75 T xwpz’ov. MeTÇov dé 75

En

LEMMA.

Dico utique , spatio E majore existente
circulo EZHG, esse ut spatium 2 ad circulum
ABPA ita circulum EZHO ad spatium aliquod
minus circula ABI’A!

Fiat enim ut spatium 2 ad citculum ABFA
ita’ cireulus EZHG ad spatium T 5 dico minus

esse spatium T circula ABFA. Quoniam enim
est ut spatium 2 ad circulum ABFA ita cir-
culus EZHG ad spatium T ; permutando igitur
est ut spatium Z ad circulum E2149 ita cir-
culas ABrA ad spatium T. Majus autem spatiurn

, . f, . ( L . ,. ,.-»WG*S’V--vv’-4lfii - r-

LEMME.

Je dis que si la Surface 2 est plus grande que le cercle EZHo , la surface 2 sera
au cercle ABTA comme le cercle lame est à une surface plus petite que le cercle

sans. iCar que la surface 2 soit au cercle ABTA comme le cercle EZHo est à une sur- t
face T; je dis que la surface T est plus petite que le cercle ABTA. Car puisque
la surface 2 est au cercle ABTA comme le cercle une est a la surface T: Par Per-
mutation, la surface 2 sera au cercle EZHG) comme le cercle ABTA eSt à la
surface T ( 16. 5 ). Mais la surface 2 est plus grande que le CCrCle 51395 le Cade
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2 xwpt’ov3 703 EZHG nJuÀou’ piaffa»! d’un nul

JABTA miam; 705 T xœpîou’ d’une Écrit!!! à;

73 2 xwplov 77,26; 732v ABTA miam? 037w; 5

EZHG miam; qui; S’Aœ77o’v 71 703 ABTA

minou xœpiov. 072p 2T2: deîfat5.

’UPOTASIE 7’.

Hê’a’œtwupuyiç 7pt’7wvov ’e’xoum Bain-w flou-4

peint: si; No WUpœptl’Jbtç l’au; 7e nazi rifloient;

9 l I I ’ I b r IaÀÂnÀmç 7prywvouç Banni; exaucez; un: quem;
7j? ËAph un) si; Mo Wpld’pŒTd. in, un) 7è «No

I I I a à t cl N e]wplcpa7œ perfora. www n 7o mua-u 7nç 0A";
vadfilæoç.

Enta vropaptlç, 1l; Baie-u; yèv 73 ABT 7Pi-

l l t N I et e7m07, nopucpn «le 7o A raguer MM) 07: n
ABTA vaœyiç 9411957741 si; No wupayîâœç

Dl x t l a a I , ltu; 7: au; aluniez; aAAnAmç, 7p17wyouçfiawelç

u

2 circulo EZHG). Major igitur et circulus ABFA
spatio T’; quare est ut spatium 2 ad circulum
ABFA ita circulas EZHG ad spatium aliquod mi-

nus circule ABFA. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO III.

Omnis pyramis triangularem habens basim
dividitur in duas pyramides et æquales etjsimiles

inter se, triangulares bases habentes , et similes

toti; et in duo prismata æqualia; et duo pris-
mata majora sunt dimidio totius pyramidis.

Sit pyramis , cujus basis quidem ABP trian-
gulum, vertex vero A punctum 3 dico ABI’A:

pyramidem dividi in duas pyramides et æquales
et similes inter se, triangulares bases haben-

ABrA est donc plus grand que la Surface T; la surface 2 est donc au cercle ABTA
comme le cercle EZHe estàune surface plus petite que le cercle ABTA. Ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION Il]. ’
Toute pyramide triangulaire peut se diviser en deux pyramides triangulaires

égales et semblables entr’elles et semblables à la pyramide entière, et en deux
prismes égaux; et ces deux prismes sont plus grands que la m0itié de la pyra-
mide entière.

Soit la pyramide dont la base est le triangle ABr, et dont le sommet est le
. point A; je dis que la pyramide ABTA peut se diviser en deux pyramides trian-

gulaires égales et semblables entr’elles, et semblables à la pyramide entière, et’
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a I x e .r N V i . o . .06mm", mu aluna; 7,, 0M , au, 5;; au, moly. tes, et Similes tot1 , et in duo prismata æqualia ,t

et duo prismata majora esse dimidio totius.
pyramidis.

Q! x l ’ I[MU-rat nm, un: 7c: duo aspre-panet perforai in"

7l l V N d l tn 70 71le 7nç 0M; WUPdflldoç.

Secentur enim ipsæ AB, Br , FA, AA, AB,

A? bifariam in E, Z, H, 9, K, A punctis,
et jungantur ipsæ E6 , EH, He, 6K,-KA, A9,tEK,t ’

iTeTMn’a’Ôwa’ow flip a; AB,, Br, TA , AA ,l AB,

AI fixas navrai 7è E, Z, 6, K, A figeât, nul
Ëmfeéxewaow ai se, EH, He, 9K, KA, A9,
EK, KZ , ZH. Kai3 Énée) l’an ira-7b! final! AE 737

E3, Æ; A6) TIF GA’ WapoÉÀÀMÂoç défia Ëa’7ÎV Il

E6 7? AB. Aral, 7è déni N un) si 9K 7g?
AB wœPaÉÀÀnÀo’ç Êa’7r wapaAAnÀo’yFœluptov alpes

KZ, ZH. Et quoniam æqualis est quidem ipsa
AE ipsi E3, ipsa vero A6 ipsi 6A , paral-
lela igitur est E6) ipsi AB. Propter eadem uthlLÇ

et 6K ipsi AB parallela est; parallelogrammum
igitur est ipsum GEBK ; iæqualis igitur est 6K

ipsi EB. Sed EB ipsi EA est æqualis; et EA.
igitur ipsi 6K est æqualis; Est autem A6 ipsi
(9A æqualis; duæ igitur EA, A6 duabus K9,

Êa"7i4 76 GEBK’ l’a-n tripot Ëmiv ri 6K 7,77 EB.

AAAaiti EB 7g? EA Èa’7w leur nazi si EA c’t’pat 737

6K Ëa-7lv in. E571 :535 nul il A9 7g? 6A Îles?

J60 à; ai EA, A8 Jura-i 7aTç K6, 6A in) n’ait!

en deux prismes égaux, et que ces deux prismes sont plus grands que la moitié

de la pyramide entière. - U
Car coupons les droites AB, Br, TA, AA, AB, At en deux parties égales aux points

E, z, H, e, K, A , et joignons se, EH, He, ex, KA, A9, EK, KZ, ZH. Puisque AE est
égal a EB, et A6 égal à 6A; la droite E9 sera parallèle à la droite AB (2. 6). Par
la même raison , la droite 9K est parallèle à la droite AB ; la figure 653K estdonc
un parallélogramme; 6K est donc égal à EB( 54. 1). Mais EB est égal à EA; EA
est donc égal à 6K. Mais A6 est égal à en ,- les deux droites EA, A6 sont donc

A a”. A v t ... j v. V j . fi," 7.- V ... 1. ,1 w......-..,....v-c.-9;.g -..- a... a h ’7 - -- a Lm”A.’ J -....g:.-x...-.-’PË-,,.,”4:- .- A. ... e
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Ëxœ7e’pat inwre’pçt, mi 7min. si daté EA6 synovie:

7jï 157:8 K6A l’a-w flétri; cipal li E6 Battre:

797 KA ira-lu l’a-"tînt! alpe: nazi épatât! ion: 7è

AE6 79:5;on 7l; 6KA ’rpryaivcp. Ami 7è suint

(la au) 73 AGI-I. 7pl7awov 793 6AA ulmaire) l’ami

72,6 à": nazi 311.0107. K1) êfltl ulula 2:39am: ci7r76-

,uerau &AÀn’Àaw ni E6, 6H maniai J60 25821:1;

ciw7o,uêmç aiÀM’Àwv 7d; KA, AA tic-w, 05.14 2,7

76:5 aria-ai Ëfllwédq: 03041 , l’a-a; yww’acç wapi-

ÉËouaw7° l’an tripot ira-Tirs à 6773 E6 7min 7:17

6775 KAA yttrias. K02) inti Mo 2692741 ai E6,
6H d’un) 70:7; KA, AA l’au: n’ait! inondant Éma-

7e’Pçt, nazi 7min a; 157:5 E6H Maria 7g? 1.77.30

KAA ira-Tir l’a-21° Béa-n; d’un il EH Battre: 7j?

KA Ë0’7i79 l’air 770v cipal. nazi mon) in: 7è

E61»! 7pz’7wvov 7a; KAA ripuaire). Ami 7d. acini

6A-æquales sunt utraque utrique, et angulus
EA6 ipsi K64 æqualis; basis igiturÈ6 basi KA

est æqualis; æquale igitur et simile est trian-
gulum AE6 triangulo 6KA. Propter eadem utiquc’

et triangulum A6H triangulo 6AA et æquale est
et simile. Et quoniam duæ rectæ sese tangentes

E6, 6H parallelæ sunt duabus rectis sese tan-
genlibus KA, AA, non in eodem plana exis-
tentes, æquales angulos continebunt; æqualis
igitur est angulus E6H angulo KAA. Et quo-
quiam duæ rectæ E6, 6H duabus KA, AA
æquales sunt utraque utrique, et angulus E611
angulo KAA est æqualis; basis igitur EH basi

KA est æqualis; æquale igitur et simile est i
triangulum E6H triangulo KAA. Propter eadem
utique et triangulum AEH triangulo 6KA et æquale

g N I . . g. . . . . 1N ne" .75 AEH TPf’œvw 79, QKA www"? 70.0, est et sumlc, ergo pyramls enjus baSIS quldcm est

Té a", au; gyuovro. à gin, WUPulujç, 5g flétri; AEH triangulum,vertexautem6punctum,æqua.
fié, 3"": 1.5 AEH TFhwym,’ uPuçfi 3g 7.5 8 lis et similis est pyramidi, cujus basis quidem

V 4711466709, l’a-n un) Époz’ot Èrri wupœptid’z, il; géo-,4. est 6K4 triangulum , vertex vero A punctum.

jury hmm 75 aux 7P;7Œ,.w’ "0,30m; æ; 7.5 A Et quoniam uni laterum AB trianguli AAB pat-

h h Nnyeïov. Km i725 7ptya’wou 7cv AAB rampai MIIŒV

égales aux deux droites K6, en, chacune à chacune; mais l’angle me) est égal à

l’angle K63; la base E6 est donc égale à la base KA (29. 1); le triangle
Are) est donc égal et semblable au triangle en. Par la même raison, le triangle
AGI-I est égal et semblable au triangle 6AA. Et puisque les deux droites E6, 6H
qui se touchent sont parallèles aux deux droites KA, AA qui se touchent et qui
ne sont pas dans le même plan , ces droites comprendront des angles égaux (to. 1 1);
l’angle E6H estdonc égal a l’angle KAA. Et puisque les deux droites E6, en sont
égales aux deux droites KA , AA, chacuneà chacune , et que l’angle E6H est égal
à l’angle KAA, la base EH sera égale à la base KA; le triangle EeH est donc égal

et semblable au triangle KAA. Par la même raison, le triangle AEH est égal et
semblable au triangle (am; la pyramide dont la base est le triangle AEH et dont le
sommet est le point (a est donc égale et semblable à la pyramide dont la base est
le triangle en et dont le sommet est le point A. Et puisque la droite 6K est menée
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A, M l a.7M vrÀeUpwv 7m AB âu7au Il 6K, boyautât!

20-71 73 AAB 7pi’ywvw 7’95 A6K unaire), mati

h l a I, d (I a]Toc; wÀeupœç atermoyer 29600711" opale? capet

Ëa-7113 73 AAB 7pt’7awov 743 96K "mimine. A";

t a t t a t t I 1.,7a: carra à: un 7o par ABr gommant 7g» AKA

Ü

71:17:5qu S’unir êa’7z, 78 fi AAT 7gb" AA6ï4. Kai

’ a Î ’ N e I î I Cen: J’uo euôerœz amareyeur œAÂnAaw au BA, AI

t (p! se l c r a I tWalter. uo au me; aWTOMet’etç «www 7a; K6,

a a ’ 3 N N q6A 2mm, aux 21’ 7go 457p Ëmvre’J’ço ovo-4115
3

a] . ’ aMac; yœw’azç repteëounvlô’ i’o-n alpe: inlay? il

s.Il???) BAT 76071,41 73,? 137:3 K6A. Kati 377w aiç

BA wpàçwiv AI 657m5: K6 9798; Tilî’ A6° 3,140101!

défet Ëa7i18 75 ABI’ 7913709701! 753 6KA 7pryalyqo°

x a a! î’ I I r kau: vaœwç capot, a; Bora-1; par 20-7: 7o ART
713176707, nappa J? 7è A 071142701! , 3,14an11 5’771

Wupdplæl , il; Béa-I; ,ue’r in: 75 6KA 7piywyov,

rallela ducta est 6K , æquiangulum est trian-’

gulum AAB triangulo A6K7 et latera pr0por- v
tionaliu habent. Simile igitur est triangulum AAB

triangule jA6K. Propter eadem utique et ABP
quidem triangulum triangule AKA’simile est,

ipsumvero AAF ipsiAA6. Et quoniam duæ recta

sese tangentes BA , AF parallelæ sunt duabus
rectis sese tangentibus K6 , 6A, non in eodem
plana existentes , æquales angulos continebunt;
æqualis igitur est angulus BAI’ ipsi K6A. Et est

ut 3A ad AP ita K6 ad A65 simile igitur est
triangulum A3]? triangulo GKA; et pyramis
igitur, cujus basis quidem est ABI’jtriangu-
lum , vertex autem A punctum , similis est py-
ramidi, cujus basis quidem est 6KA triangulum

parallèlement à un des côtés AB du triangle AAB, le triangle AAB sera équiangle
avec le triangle A6K ( 29. 1 ); mais "ces deux triangles ont leurs côtés pr0p0r-
tionnels ( 4. 6 ), le triangle AAB est donc semblable au triangle A6K. Par la même
raison, le triangle ARr est semblable au triangle AKA, et le triangle AAP
semblable au triangle AA6. Et puisque les deux droites EA, Ar qui se
touchent sont parallèles aux deux droites K6, 6A qui se touchent et qui ne
sont pas dans le même plan, ces droites comprendront des angles égaux
( 10. n ); l’angle BAT est donc égal à l’angle K6A. Mais BA est à Ar comme K6

est à 6A ; le triangle ARr est donc semblable au triangle 6KA ( 6. 6); la pyramide
dont la base est le triangle ABP et dont le sommet est le point A est donc sem-
blable à la pyramide dont la base est le triangle en et dont le sommet est le

nm.....n.4 ,4



                                                                     

«-. r ’ N s t h 7’Auapvçû d’3 73 A anneler. AÂÀœ WUFŒIUJÇ, a;

I - A t
flac-u; pair 377; 73 6KA 7,31769ch , xapuçn (le

N f 9’73 A capeler, apaisa 33315667119 flupdfllldxl, a;

Qu’au luit in! 73 AEH 7Pi7awov ,7 uaputprl d’3

N rI a x , ’3’ I.73 6 ÉÜMEIOV’ mon un wupapuç, a; Boum;

(du! in: 73 ARr 7pt’7œvoy, nopucpâ d’3 73 A

cnyeî’ov, rigola: 337i rupœpicl’r, il; Qu’en fait!

3771 73 AEH 7pi73wor, unpuçri à? 73 6 3n-
MeÎov2°° 2:13:72,ch cipat 755v AEHG, 6KAA 7m-

parlur’d’wv 31.6313; 30-73 737 3M; 7? ABFA crapuluidl.

Katl tarti l’an Ëa’7lv il B2 7j? ZI’, drwÀaicnâv 377:

73 EBZH wœpctAMÀérypœptyov 7:17 HZF 7pryaiyou.

K43 inti i331! â déc apiquant 250545 53721,
mal 73 p.37 3,9431 Béa-w wœpœAÀnAo’ppaptptov , 73

d’3 7pl73wov, ÆmAa’woy 93 73 wapœÀMÀâ-

Wagner 733 7pt’yaivou, in. En)" 733 779(c-
jwznt’ l’ami aïpat Ëa’7l23 73 apiqua 73 mye-

xo’ysvov 137:3 3’250 p31! Tpl7édt’âw 733v BKZ, E6H ,

TPIÆV 93 wœpaÀAnAoypailupwv 75v EBZH, EBK6,

6KZH 797 tripla-[4471 733 WEFIEXOILLét’lIû 5773 «No

p31! 791735:in 75v HZF, 6KA , fluât; il? wœFaÀ-

ÀMÂ07paËMpuv 75v 1(er , une, exzn. Kari

I N I î’acre 39 37: inane or 7m 7: 10.1.4va ou 7e

j L l a

’LEDOUZIEME LIVREDESIELÉMENTS D’EUCUIDE, r29
vertex autem A punctum. Sed pYrarnis, cujus
basis quidem est 6KA triangulùm, vertex au-

tem Atpunctum, similis ostensa est pyramidi,
cujus basis quidem est AEH triangulum, vertex
autem 6vpunctum 5 quare etpyramis ,cujus basis

quidem est ÀBF triangulum , vertex autem A
punctum , similis. est pyramidi , cujus basis qui-

dem est AEH triangulum , vertex autem 9
punctum; ultraque igitur AEH6 , 6KAA pyra-
midum similis est toti un pyramidi.’ Et

quoniam æqualis est BZ ipsi ZP, duplum est
parallclogrammum EBZH trianguli HZF. Et
quoniam si sint dub prismata æquealta , et
habeat unum quidem basim parallelogrammum,
alterum vero triangulum , duplum autem sit pa-
rallélogrammum trianguli , æqualia sunt pris-

mata; æquale igitur est prisma contentum sub
duobus quidem triangulis BKZ , E6H, tribus
autem parallelogrammis EBZH , EBK6, 6KZH
prismati contento sub duobus quidem triangulis
HZF , 6KA , tribus autem parallelogrammis KZFA,

APH6, 6KZH. Et evidens utrumque prismatum
et cujus basis EBZH parallelogt’ammum, oppo-

point A. Mais on a démontré que la pyramide dont la base est le triangle 6KA,
et le sommet le point A, est. semblable à la pyramide dont la base est le
triangle AEH et dont le sommet est le point e; la pyramide dont la base est le
triangle ABr, et dont le sommet est le point A est donc semblable à la pyramide
dont la base est le triangle AEH et dont le sommet est le point e; chacune’des
pyramides AEH6, («3an est donc semblable à la pyramide entière ABTA. Et puisque
Bz est égal à Zr, le parallélogramme EBZH sera double du triangle Hzr (41. 1). Mais
deux prismes de même hauteur, dont l’un a pour base un parallélogramme, et dont

l’autre a pour base un triangle, sont égaux entre eux, lorsque le parallélogramme
est double du triangle (4o. r t); le prisme compris sous les deux triangles BKZ, 56H
et sous les trois parallélogrammes EBZH, EBK6, 6KHZ est donc égal au prisme qui est
compris sous les deux triangles HZF,6KA et sous les trois parallélogrammes Ker,ArHe),
exzu. Mais il est évident que chacun de ces prismes et celui dont la base estle paral-

IlI. 17

- -J4-L.u,...a..n-;a.L-.x..-.. t

f rl

.-
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’ Béa-[ç 73 EBZH WapœÀÂnkéggpupyov, airerai;-

71’311 33 ti 6K 3302733, un) 35 183531ç24, 73

. HZT 7,313va11, 3723341171311 d’3 73 KA6 7p1’7w1lov

lueÎZO’r 33-71 inca-3px; 571’511 wupœpidwr , 53

Béa-et; [139 733 AER,1.6KA 791533133, uïdputpati 3P;

«733 6,-A 311,13274’ Êrrezdn’mp 764325 13331:..3771ëefâ-

- Emmy- 733; E2, EK tÔÛeîotç, 73 [431: apiqua,

35 Bain; 73 EBZH wœpœÀMÀtiypœMMar, aire-

vœt’Tiov d’3 il 6K 260271, Maigrir 3371 7’32 71393:-

pn’Jbç, 1738431; M31 73 BB2 7731343731: , uofutptl

33 73 K anpeïov. A70: Il nupaplç, dg Béa-1; M3136

73 EBZ wigwam uapueïl à? 73 K muflier, l’an in)

wupœjuizll, il; 8333-1; M3197 73 AEH 7p1’7wroy,

uapuçrl si? 73, 6 (IMMETOV, 5:73 3’339 733W qui

t 1 a l I Pl K lOMDICOV 2771773de WEPlExOSiTGU’ (0772 KM! 70

sita autem 6K recta, et cujus basis Hzr’ltrian-

gulum, oppositum autem KA6 triangulum, maju:

esse utrâque pyramidum, quarum bases :qui-
dem AEH , 6KA triangula , verticcs autem 6,34
puncta; quoniam et si jungainus raz , EK rectaleî

prisma quidem,4cujus basis EBZH p’aralleldgram-

mum , opposita autem 6K recta, majus est
pyramide, cnjus basis quidem.EBZ triangulum,

vertex autem K punctum. Sed pyramis, enjus
basis quidem EBZ trian-gulum , Vertex autem
K punctum, æqualis est pyramidi, cujus basis qui-

dem AEH, triangulum, vertex autem 6 punctum,
sub æqualibus enim et similibus planis conti-

neatur,- .quare et prisma , cujus hasts quidem

lélogramme EBZH- opposé à la droite 6K, et celui dont la base est le triangle. Hzr

opposé au triangle KA6 est plus grand que chacune des pyramides dont les bases
sont AEH, 6KA. et les 50mmetsles points (a, A; parce que si nous joignons ez, EK;
le prisme dont la base estle parallélogramme 15an opposé à la droite ex, est plus
grandzque la pyramide qui a pour base le triangle EBZ et pour sommetle pomt K.
Mais la pyramide qui a pour base le triangle EBZ et pour sommet le pomt x, est
«égale à la pyramide qui a pour base le triangle AEH et pour sommet le pomt a
(delL 10. 11 ), car elles sont comprises sous des plans égaux et semblables; le
prisme qui a pour base le parallélogramme EBZH opposé à la drone 6K , est donc
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mima, 05 Baie-t; ,uèv 73 EBZH wapaÀÀnAé-

.Wazppov, àwcyavw’ov :93 si 6K 25927:1, peïëâv

l301: arupaptlùç, il; Bain; [45W "ra AEH 7p;-

. N l l7mn, noputpai à? 75 6 empaler. 100v de ’ro yèv

7rpz’qxa,’ 05 Baie-n; pitas 75 EBZH waPæA-

. MÂszptav , aiwevœwrz’ov (Pi 56K 26627:1, 71,3

Wpt’irptœw, 05 Béa-1; ,uiv 73 HZT m’aimer,

àmmvw’ou JE 75 6KA Tpîyeoyoy- si J2 wupdptiç;

. .’ t5; Béa; [daim 75 AEH Tpt’ywvov, zapuçti de

t w si a t l l? I’ra o ruptezav, [en en: wupayzæt, a; flanc
piv3° 73 GKA violation), nopuçzi Æ; 73 A 0-n-

n , I l - I
,uuoy’ Toi (zips: ezpnyem (Foc apis-purot Maïzena

3 N a I I l 9’ Ien; sur ezpnptevwv duo nupœtttâœv, w Banc-2:;

pi? ni. AEH, IGKA Tpîyœud, nopucpai à"? ni 6,.

E vupceïac’ ti citant 3M wupatptlç, in; Bain; 76

ABr vpiyœvov, ucpucpri fi 75 A anpeîov, nitrifias-a:

a! I l V si x n c I aet; 7: duo wupaszaç, [0’629 72 un; optomç dÂ-v

NiÀcuç ne) 51401:1; in? Ëàpgl, un) eÏçdxu’o

wpz’cpzrœ i’a-ac, nazi 7è 19:50 7rpîoywm [lillëowê

U i l QI N f, I t,07" a 70 styla-u 7m; 0M; wupœpzîoç. 072p
ÏÊeLJzîËau.

EBZH parallelogrammum, opposite autem en
recta , majus est pyramide, *cujus basis qui-
dem AEH triangulum, vertex autem 6 punc-
tum. Sed æquale prisma quidem , cujus’bàsis

quidem EB’ZH parallelogrammum , Oppositat and

tem 0K. recta , prismati , cujus basis quidem
Hi]? triangulum , voppositum autem 6KAîtrîan-ë

gulum 5 pyramiïs vero , "cujus basis quidem.AEH

triangulum , vertex autem G) punctum, æqualis
Est pyramidi, cujus basis quidem eEA trian-
gulum , vertex autem A punctum; ergo dicta
duo prismata majora sunt dictis duabus py-
ramidibusi, quarum bases A-EH , 6KA triangula ,

vertices autem 9, A puncta; tota igitur py-
ramis, cujus basis A317 trian’gulum , vertex
autem A Punctum, divisa est et in duas pyé-
ramides æquales et similes inter se , et similes
toti, et in duo prismata æqü’àlia 5 et duo pris-

mata majora ’sunt dimidio totius pyramidis.

Quod oportebat ostendere.

plus grand que la pyramide qui a pour base le triangle AEI-I et pour sommet le
point e. Mais le prisme qui a pour base le parallélogramme EBZH opposé à la droite
0K, est égal au prisme qui a pour base le triangle Hzr opposé au triangle GKA; et
la pyramide qui a pour base le triangle AEH et pour sommetle point G est égale
à la pyramide qui a pour base le triangle 31m et pour sommet le point A; les
deux prismes dont nous venonsde parler sont donc plus grands que lesideux
pyramides qui ont pour bases les triangles AEH, 6KA et pour sommets les points
e, A; la pyramide entière qui a pour base le triangle ABr et pour sommet le
point A, a donc été divisée en deux pyramides égales et semblables en,-
tr’elles, et semblables à la’pyramide entière, et en deux prismes égaux qui saut
plus grands que la moitié de la pyramide entière. Ce qu’il fallait démontrer.

a.
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nPOT’Aztz 4V.

Ü x u îfioit! En (lidos wupœyiîeç 07m 7o sans

a ’ a] r a. x(540;, szgzawouç excusez: fluant; , Êxœlpeûp à

se I u a. s7 l l ’I ’ameutant etUTœV en; 7e duo wupayzîœç tout; ath-

’ m d x I IAnimal; un) quiet; 731v 0M, mu si; duo 7mm-
ua7ct-i’ea, mai 7511 yetlape’vwv wupaptîwv ena-

i. ’ A: 3 x ilTêpot 76v dÔTèV TPO’WOV, Katia-01170 au 71911714!"

, e r N N I I tt’a-7a: a); nx7nçr (un; wupatpualbç Boum; wpoç

t m e I 1 , I r! x2 l7M 714; e7epotç wupatjtchç pas"! une; un: 71

D . A. N l I I Àav 7p pilet, wupotptû orpin-Mana mune 77poç

N e l I Iqui. lay- 79 7279,!)ch flottante!) 7x,)m,u.a7œ mofla:

Ïo-OWMGË. .I f l t r 3 l 9lEmma-ardue wupctyt’îeç une 7o auna 1140;,

il l .
7pryaiywç excusa: Baie-21; ’Tdç ABF, ABZ, napo-

N x . I e Içà; Je: 7è H, G FMHEId.’ aux: dingo-9a) encart-ipse

N ’ . l 3] Jminou si; 7e «Na WUpœjatldxËZÇ lfdç.ctÂÀn’ÂdIç

x en 1 a. ri x s av il a]sme: apeurent aÀp,-;zau et; ce WPICFMŒ’TGC mat,

N i l l * I i tne!) Tan, WÊVOIJÆVŒV. WUPdMIæwV ÛKŒTFPŒ 70V

a t I I a æ 7’ x n.. (20707 7PD7I’0!’ 102110110 a) tppnyzvn, mu ’TOU’TO

à2i717v609w3° MW 3’71 357i)! a3; ABr fléau;

PROPOSITIO 1V.

Si sint duæ pyramides sub eâdem altitudine ,-

triangulares llabentes bases , dividatur autem.
utraque ipsarum et in duas pyramides æquales,
inter se et similes toti, etin duoprismata æqualia,

et ortarum pyramidum titraque eodem modo,
et hoc semper fiat, erit ut unius- pyramidis basis
ad alterius pyramidis basimita et prismata omnia

. A . . . . .ln una pyramide ad omnla prxsmata m altcra
pyramide numero æqualia.

Sint duæ pyramides sub eâdem altitudine,
triangulares habentes bases ABF , AEZ, vertices
autem H, 6 puncta , et dividatur utraque ipsarum

et in duas pyramides æquales inter se et si;
miles toti , et in duo prismata æqualia, et or-
tarum pyramidum utraque eodem modo i’ divisa.

intelligatur, et hoc semper fiat; dico esse ut

, *A.,A-.4.æ.- .- *

PROPOSITION IVÏ

Si deux pyramides triangulaires de même’hauteur sont divisées l’une et l’autre

en deux pyramides égales entr’elles et semblables à la pyramide entière et en deux
prismes égaux, si chacune des pyramides engendrées est divisée de la même ma-
nière, et si l’on fait toujours la même chose, la base de l’une de ces pyramides
sera à la base de l’autre pyramide comme tous les prismes contenus dans l’une de
ces pyramides sont a tous les prismes contenus dans l’autre pyramide, ces prismes

étant égaux en nombre. i i ,Soientideux, pyramides triangulaires de même hauteur ayant peur bases les
triangles ABr, AEZ , et pour sommets les points H, e); que chacune de ces pyra-i
mides soit divisée en deux pyramides égales entr’elles et semblables aux pyra-
mides entières et en deux prismes égaux; concevons que chacune des pyramides
engendrées soit divisée de la même manière, et faisons toujourssla même chose ;
je dis que la base ART est à la base ABZ comme tous les prismes contenus dans ’
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mati; in» AEZ Béni! 057w; 7è in 75 ABrH ABP basis ad ABZ basim ita prismata. omnia in
91-091mm 7rpt’quœ7cc miam: 793; 7è Ëv au”; ABI’H pyramide ad prismata omnia intpyra-

A526 vilipendé) wpiryam TIÉYTGA 347071111627. mide 41529 numero æqualia.

il:
B

En) 7è!) in irriy ai p.31! RE 7g? gr, 593 Quoniam enim æqualis est quidem ipse DE
AA 7g? AT° vraPaÉAÀnÀoç cipœ a; SA 7iï AB, ipsi EF,ipsa vero AAipsi AF; parallela igitur

nazi épater 73 ABr 7Pi7wvov 75:5 AEF 7p17cârqn

Ami 7è. mini. N nazi 73 ABZ 7px’7wrov 71:5 P02

7plgaiwp 3,140159 i675. Kati inti szîtam’wv

Évrir ni par Br 71?; TE, a; «Ë E2 7h"; 2(1). Ërrw

in ai; si Bl’ 7rp3ç 7:37 TE 037w; ai EZ wp3ç flirt

20. Kai aiyazyi’ypam’rau 337:3 yiv 755v Br, TE

filmai 72 mal ripoit»; nantirez Ededgpdp’ud 733 ABT,

Air, :2713 à? 75v E2, 2(1) 3;;0135726 nazi 51.401,30;
neigera eôeé’ypœyjua’î 7è AEZ, PŒZ’ ËWN à’Pœ

(5; 73 ABI’ 7pt’7wvov 7rp3ç 73 AEJF 7piywrov

337w; 73 ABZ 7pz’7wrov 971:3; 73 PŒZ 7piywyor’

5A ipsi AB , et simile ABP triangulum ipsi A’EP

triangulo. Propter eadem utique et AEZ trian-
gulum i ipsi P02 triangulo simile est. Et quo-
niam dupla est quidem ipsa BF ipsius P3 , ipse
autem EZ ipsius 24).; est igitur ut Br ad P5
ita EZ ad 2(1). Et descripta sunt. quidem ab
ipsis Br, P! et similia et Similiter posita rec-
tilinea ABP , A51? , ab ipsis autem EZ, Zd) et
similia et Similiter posita rectilinea ABZ, irez;
est igitur ut ABF triangulum ad AEF triangu-
lum ita ABZ triangulum ad POZ triangulum;

la pyramide ABrH sont à tous les prismes contenus dans la pyramide A1326, ces

prismes étant égaux en nombre. « i ’
Car puisque RE: est égal à Et, et AA égal à Ar , la droite SA sera parallèle à la

droite AB (2. 6), et le triangle ABr sera semblable au triangle AET (4. 6
Par la même raison, le triangle ABZ sera semblable au triangle P02. Et puisque la
droite Br est double de la droite r3, et la droite E2 double de la droite le , la
droite Br sera à la droite r2 comme la droite El est à la droite le. iMais les figures
reCtilignes semblables et semblablement placées ABr, AET ont été décrites suries

droites Br, r2, et les figures rectilignes semblables et semblablement placées nez,
P02 ont été décrites sur les droites El, Id); le triangle ABr est donc au triangle
AEF comme le triangle ABZ est au triangle rez( 22. 6 ); donc, par permutation,

à
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ËVàÀAaiE cipct i773? à; 73 ART "mômes! 77p3ç 73

AEZ 7pi7wvov 35763; 73 AÈT 7p1’7wyov8 7’113;

73 P02 7p17wvov. Ami si; 73 A27? môlaire?
7rp3ç 73 P432 7p1’7wr0y 057w; 73 maïa-fut,

î’ I I a r ’ aou Bang par 277:9 7o AEI’ 7piywvov , amyotr-

71,97 (93 73 OMN 7793; 73 VIFIIO’IuCt, 05 Bais-1;.

V l ’juan 7o rez 7piymor, êwet’ctv’rt’ov d’3 73 ETT’

x je» si t , tau: a); bip-1’70 ABr 7pi’ywvov 7rp3ç 7o A’EZ 7Pi-

t! ’. i fi X t7mm! 007w; ’73 apiquez, où [Bois-1; par 7a

l i t
[LET 7P17wror, cimmvw’oy dé 73 OMN, 7rpoç 73

r t? I i t l 1’717210714, ou Ban; par 7o PŒ’Z 7prywvov ’ atm-

l l I 5 NVatVTIOV dei 7o 21T. Kari ami frai Ê-v 7p ABTH

l I m. ’nappa?! duo wpivpawot in; in"! oithAotç,

9- t x t 9 Nand par un: 7a, w 7p AEZG vaapu’û mair-

Il a x a I si a! f lManet me: sont! vatAÀnÀozç! 277w upas w; 7o

I ç. LaInfra-pat, ou Baie-t; p37 73 KA,:tB quaÂÀnÀé-
lnappoit, aimmwiou Je il M0 eÔÔe’Ïct, 71733; 73

I ’6’ I t t H l amarquez, ou Ban; par 7o A.:.I’ 7917509015 cure-

, l t I 1?
marner de 7o OMN, 037:3; 73 Wpitîlbtœ, ou

t 2 i l NBaie-[ç par EHPKD, «muflier Je ni 2T 2592m,

b f? l lripa; 73 Wpllfflet, ou fiois-l; par 7o Pth 7Pi-

r .î l a a,www, etmth’ov de 7o ETT’ auvôêvw upas du;

733 KBEAMO, AEIMNO 74113711733 mais 73

permutando igitur est ut ABP triangulum ad ABZ

triangulum ita A21" triangulum ad 1’02 trian-

gulum. Sed ut A21" triangulum ad rez trian-
V gulum ita prisme , cujus basis quidem est ASP-

triangulum , oppositum autem OMN, ad prisme,
cujus basis quidem PtDZ triangulum , oppositum V

autem 2T1; et ut igitur ABF triangulum ad
ABZ triangulum ita prisma , cujus basis qui-
dem Air triangulum , clapositum autem OMN,
ad prisma, cujus basis quidem rez trianguluin,
oppositum autem ETY. Et quoniam in ABI’H pyu-

ramide duo prismata æqualia sunt inter se; sed

et in A1520; pyramide prismata æqualia sunt
inter se; est igitur ut prisme cujus basis qui-
dem KAEB parallelogrammum, opposita autem
Mo recta , ad prisma , cujus basis quidem Ail?
triangulum , oppositum autem OMN ita prisme ,

cujus basis quidem EHI’Œ , opposite autem

2T recta , ad prisma , cujus basis quidem rez
triangulum, oppositum autem ZTY; componendo
igitur ut KBEAMO , AEFMNO prismata ad

..g

le triangle ABr est au triangle au comme le triangle azr est au triangle rez. Mais
le triangle A51" est au triangle PdJZ comme le prisme qui a pour base le triangle
AET opposé à OMN est au prisme qui a pour Ebase le triangle PcDZ opposé à En ;

le tr iangleABr est donc au triangle ABZ comme le prisme qui a pour base le triangle
AEÎ opposé à OMN est au prisme qui a pour base le triangle Fez Opposé à 2T7. Et
puisque les deux prismes qui sont dans la pyramideABrH sont égaux entr’eux , et
que les prismes qui sont dansla pyramide maze sont aussi égaux entr’eux, le prisme

qui a pour base le parallélogramme KAEB opposé a la droite M0 sera au prisme
qui a peur base le triangle Air opposé à OMN comme le prisme qui a pour base
leÏparallélogramme Eure opposé à la droite 2T est au prisme qui a pour base le
«triangle Fez Opposé a ZTY; donc par addition ( 18. 5 ),’les prismes KBEAMO,

ETMNO sont au prisme AETMNO comme les prismes HEePzT , PQZZTT sont au prisme

e

. .ç-pçwr-a-«Unæ - . t .n....H..œ..--Ià:n.ag,.-a--a--
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..anrMNo apiqua 057w; sa usopxr, 13472271-
wpi’mm’u 793; 73’ POZETT flingot? traÂÂaE

ripa tâta-rat renom,- AErOMN 7rpoç 70: Hangar,

.LPQZZT’Î 79101432701. 037m; 73 AETMNO mua--

«p3; 73 PtDZYIT mpt’oyau. a; à? ASYMNO
i apiqua "p3; 73 MZZTT wpt’a’pm 037w; 233756614

Ï)? A81? flairs; orpin 737 P472 fiaient! , nabi ARr
91:07; 793; 737 ’AEZ finir-W and à; 0230: 73 ABF

i h t PI t arythmoit 7p3ç 70 ABZ 7p4’7w0v une); 7a. w

7j? ABrH "amphi: (No «pintant 793g 703 à!
- 737 A1528 wupœpiû d’un Wpl’a’lud’rd. Opale); Æ?

surir 703; yeropt’vaç wupœlxiîaç chûmes)! 70th

13737 790’701! oint! ai; 703 OMNH, ZTYO, i77œz’0

à; ri OMN Baie-I; 7,33; 73v ZTT Béa-w 037w;
703 il: 7g? OMNH régalait?! J60 n’aie-1.4470: 77,33;

703 i7 7j": ZTTG wupayiî: (No wpia’lucwa. AÂX

. AEPMNO iprisma in nacrer , rouant primant
ad POZETY .prisma 5 permutaùdoj igitur ut
KBEAOM , AEI’OMN ad nnorz’r -, rezzrr- pris-

mata ita AzI’MNO prisma ad PGZETY prisma.

Ut autem AzPMNO prisma ad PÆJZETY prisme.

ita otensa est AEP basis ad irez basim, èt
Anr basis ad ABZ basim, et ut igitur ABP

triangulum ad AEZ triangulum itain ABFthy-
ramide duo prismata ad in AEZQ pyramide duo
prismata. Similiter autem et si facitasi pyramides
dividamus eodem modo velut OMNH , ETYG ,

erit ut OMN basis ad ETT basim ita in
OMNH pyramide duo prismata ad duo pris-
mata in ETTG) pyramide. Sed ut OMN basis

PszzTr; donc, par permutation , les prismes KBEAOM, AETOMN sont aux prismes
11201327, rouir comme le prisme AETMNO est au prisme Pozzïr. Mais on a
démontré que le prisme AETMNO est au prisme PŒZETT comme la base Air
est à la base rez, et la base AET est à la base Paz comme la base ABr
est à la base ABZ; le triangle ABr est donc au triangle ABZ comme les deux
prismes qui sont dans la pyramide ABI’H sont aux deux prismes qui sont dans la
pyramide nue. Si nous partageons de la même manière les nouvelles pyramides
OMNH , ZTTG, la base OMN sera à la base ZTT comme les deux prismes de la pyra-
mide OMNH sont aux deux prismes de la pyramide ETTG. Mais la base OMN est à
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à; ri OMN B0507; 7:93; 7337 ZTT Béa-w 037w; si

ABr fiée-1; 7:93; 73v ABZ flaira" 700v 7039 Émi-

72901! 75v OMN, ZTT 79134517011 inca-5’99: 75v AEI’,

KPŒZ", 2033 (il; 07’900 li ART Bain; 793; 73v AEZ

Béa-w 03’740; 510:3 Ër 7:5 ABIH 7090394133: 3’60 791’0-

juac700 793; 703 Êv 7ji’ AEZG 7ru90t,u.:’h No 791’07-

ptat’rot, nui 703 il! 7d OMNH «Mo 791’07400703 7r93ç

703 ËV 752’176 70903,11th No 791’07403701, ne) 72’7-

001900 7793; 7470-0091. To3 «:3703 93 démena-e700: nazi

inti 751i yerope’rwv 7rpmpé7wv in 727g 33031975720);

75v AKAO 100:3 AHPE wupatptiîwr zani vraiV7wy
037A03; 7559 icaïrÀnûo’Sr”. 07:09 geliez défet.

ad ETY basim ita ABP basis ad ABZ basim,
æquale enim utrumque "triangulorum OMN,
ETT utrique triangulorum Air, P02; et ut
igitur basis ABP ad ABZ basim ita et in ABPH

pyramide duo prismata ad duo prismata in
13.1526 pyramide, et in OMNH duo prismata ad
duo prismata in 2TYG) pyramide, et quatuor ad

quatuor. i Eadem autem ostendentur et in pris-
matibus factis divisione pyramidum AKAO et
AHPZ , et omnium simpliciter multitudine æqua-

lium. Quod oportebat ostendere.

la base En comme la base A131" est à la base au; car chacun des triangles
OMN , En est égal à chacun des triangles Mer , PŒZ ; la base ABr est donc à la base

ABZ comme les deux prismes de la pyramide ABrH sont aux deux prismes de la
pyramide A1526, comme les deux prismes de la pyramide OMNH sont aux deux
prismes de la pyramide ET’re, et comme quatre prismes sont à quatre prismes.
On démontrera la même chose pour tous les autres prismes qu’on obtiendra par
la division des pyramides [AKAO et un): , et enfin de toutes les pyramides égales
en nombres ce qu’il fallait démontrer.
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AHMMA. COROLLARIUM.
on été 3,7" à; 75 Agir Tpî7wyov m5; 73 Esse autem ut A51” triangulum ad rez triané

7134,11 "www, 057w; 7;, "flafla , 93’ page"; 75 gulum , ita prisme, cujus basis triangulum A2513

AEF 790’yuv0v, nivrwcwn’ov 33 73 OMN, 9793; OPPOSÎtum 3133m -1P5um OMN: ad Pris!!!a y

,5 æpl’ajua’ 05 Mm Hg, 73 p01 7P,’7wyo,,2, cujus basis quidem triangulum rez , opposi-

g’mwœwj’w æ; .75 in», 037w; tram-goy. tum autem 2To, ita ostendere est.
57,) 70g? 54;; «57,7; udTwÏPdçgç Vivon’agwmy In eâdem enim figurâ intelligatur a punctis

am) 7,3V H, a néant" "a"; n; ARr, ABZ H,0perpendiculares adABP,AEZ triangulapla-
79:30:74.3 inimdæ, 70’001 hmm 7uyxaiv0u00u naaquæ-æquales 9mm: Propterea quOdæqu-ealtæ
æ"; 7,; kawa; ûwomj’agd, 70;; wupdflj’yœç. ponuntur pyramides. Et quoniam duæ rectæ, et

Kai 37:03 Mo 03007001, 1772 HI’ uni si 0Ë7r3 700" H H? et a PunCto H PerPendicularis a PamueliS
niaisa; 57,5 WdeÀM’ÀW gmwépm 75,, A31.) planis ABF, OMN secantur, in eâdem ratione

OMN Tgwwm, ’ a; Nt); flâna; A6700; secabuntur. Et secatur HF bifariam a plane OMN
7pn90ia’0v70u. Rai 7é7pn70u si Hr 379600 :5773 m Ni et a PunCtO H 18m" Perl’endlcular15 ad

70:7 OMN ivrmêdou 3000703 73 N’ :0003 daim; 703 ARr Planum blfanam secabltur a Plano OMN’

H 03’903 00056270; 373 73 ABF 0,717232? (919600 Pro!)ter eadem nuque! et a PunCto 9 PerPent

ulnaire-:000 573 7017 OMN Ë7n7re’dou. A003 703 dlculans ad ABZ Planum blfanam secahltur a

9 î l ’ l N19700 du :0003 ai 037:0 700 6 3049270; 37:3 73 ABZ

LEMME.

Nous démontrerons de la manière suivante que le triangle AEF est au triangle
P02 comme le prisme qui a pour base le triangle AEP opposé a OMN, est au prisme
qui a’ pour base le triangle Pol opposé à En).

Car dans la même figure imaginons des perpendiculaires menées des points H ,
e aux plans des triangles ARr, ABZ ; ces perpendiculaires seront égales en-
tr’elles, parce que ces pyramides sont supposées égales en hauteur. Et puisque
la droite Hr et la perpendiculaire menée du point H sont coupées par les plans
parallèles ABI’, OMN, ces deux droites seront coupées proportionnellement (I7. 1 1).

Or la droite Hr est coupée en deux parties égales au point N par le plan OMN ;
la perpendiculaire menée du point H au plan ABr sera donc coupée en deux par-
ties égales par le plan OMN. Par la même raison, la perpendiCulaire menée du
point e au plan ABZ sera coupée en deux parties égales par le plan 2T7. Mais les

III. 18

LM-*-.,..YL a. ..- 7 . I’x*wbhmM-’-ÏÂÜÀKS.
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370’70d07 dlxœ 7,007011’707000 57:3 703 ET?

0’71m’d0u. K003 01’737 70’000 ai 0i7r3 7657 H, 6 :002-

00700 i773 703 ABT, ABZ Êwiwedœ’ 70’000 03’900

:0003 «i4 037:3 757 OMN, ZTT 7p07037w7 i773
703 ART, ABZ uaiÛe700° t’a-0045i 5900 Éva-35 703

7rpi09000700, 571905700; p.57 n’a-0 703 AET, P02

79130077, 0i70700771’07 dÈ 703 OMN, 2T!" 35070

:0003 703 0709003 700900AMÀ07rt’7red00, 703 0’073 7:57

0Î9n,ue’7007 7r9Ia-Mai7œ7 0’0700790ttp0’;.00700,vîa’oüal«17 707-

94057076, 793ç0’0’7t7t77t0i Êa-7077 à; 00; géo-01;. :0003 703

5,0019»: 02’900 30-7378, à; ai AET Bain; 7P3ç 737

PŒZ Béa-:7 057w; 703 07’97000’700 719i0-p00700 793;

d’ÀÂnÀd. 07709 ide: défet.

piano ZTY. Et sunt æquales a punctis H , e
perpendiculares ad ABr’, AEz plana; æquales

igitur ipsæ a triangulis OMN ,t zTïad ipsa

au, ABZ perpendiculares ; æquealta
sur); prismata , quorum bases quidem sunt
Air, rez triangule, opposita autem ipsa OMN,

2T1; quare et solida parallelepipeda a dictis

prismatibus descripta, et æquealta , inter se surit,

uti bases ; et dimidia igitur sunt ut AEPUbasîs

ad rez basim ita dicta prismata inter se. Quand

oportebat ostendere.

perpendiculaires menées des points H , e aux plans ART, ABZ sont égales entr’elles;

les perpendiculaires menées des triangles OMN , 2T7 aux triangles ABI’, ABZ sont
donc égales entr’elles 3 les prismes qui ont pour bases les triangles AEF, P02 op-
posés à OMN, 2T7 sont donc égaux en hauteur; les parallélépipèdes composés

des prismes égaux en hauteur, dont nous venons de parler, sont donc entr’eux
comme leurs bases (52. I I), et il en sera de même de leurs moitiés , c’est-à-dire
que les hases AET, P02 seront entr’elles comme les prismes dont nous avons parlé.
Ce qu’il fallait démontrer.
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nporAziz é.

Aï 67:3 73 4573 540; 055m wupayideç un)
rplçalvouç Ëxouul Baffin; 7rpàç aËÂÀâÀatç slow

à; aï Béa-eu.

EWQMV 67:3 75 au???) 340; wupœpiâeç, 25v

flairez; pair 7è. ABI’, AEZ Tpt’ywm, nopuqaœl

(Il; Toi H, anHe’Ïw Àe’yw 37; êta-Tilt (du; ARr

Béa-1; 7:73; Till’ ABZ.I Béni! 03740; a? ABrH

wupœpîç 71715: Tilt! AEZG "09044194.

E; 7è,» (a; Êc’rw à; a; ART Béa-4; 77,53; Tilt!

ABZ Battu! 037w; il ABrH wupœpiç 7rpôç Will

A526 rupupddh, Zen-au (à; Il lABT Béa-t; wpàç

7M ABZ fiaient: 057w; il .ABTH wupatpîc 13’701

7:93; gîtera-61’ w 75; A1526 wupœpz’àloç 57292811 î

PROPOSITIO V.

Pyramides in eâdem altitudine existentes
habentes triangulaires bases inter se sunt ut

bases. iSint in eâdem altitudine pyramides , quamtn

bases quidem triangula ABP, AEZ , vertices
autem puncta H, (a; dico esse ut ABI’ basis ad

basim ABZ ita pyramidçm ABFH ad AEZQ
pyramidem.

Si enim non est ut basis ABP ad basim ABZ

ita pyramis ABFH ad pyramidem AEZQ , erit
ut ABr’basis ad basim ABZ ita ABFH pyramis vel

ad solidum aliquod minus pyramide A510 V61 ad

PROPOSITION V.
Les pyramides triangulaires qui ont la même hauteur sont entr’elles comme

leurs bases.
Que les pyramides dont les bases sont les triangles ABr , ABZ, et dont les som-

mets sont les points H , e , ayent la même hauteur; je dis que la base ABr est à la
base ABZ comme la pyramide ABrH est à la pyramide A1329. r

Car si la base ABr n’estpas à la base ABZ comme la pyramide ABrH est à la
pyramide AEze ; la base ARr sera à la base ABZ comme la pyramide ABrH est à
un solide plus petit que la pyramide A1526 ou à un solide plus grand. Que ce soit

. .....-..-4....g r :.h; .JJL--. V-.,.. (on

l

site.» A - 4 a»
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N l
wpàç toutou. lia-no 79574201! vrpoç ËÂŒTTO” 75 X

nul amatie-0:» si «A1526 crapulai; si; 72 No

) A. (I
mpdyîddç t’a-a; c’eÀMiÀauç and dMOÎctç 751 07m

nul si; «No 7rpi’a-pwt’m in? Toi «Ni «No 7rpia-pzwm

.1 I: , à t et A N tr [Æ[Enfant EUTH’, n To muta-u T"; 07m; WUFMILM oç.

X l e 9 N I IKm 7171sz au en 7m; diamine-w; aluminera: 7m-

l f 9’ I I 2 x A. a uplaide; oit-am; dtppnadwaœv , zou mon au
717vÉaÛwieelwç 05 ÀeçeâÏm’ 71mg mpctpiùç (57173

73?; A1526 wupatyîâoç, aï, aie-w ËAaÎrroveç "rif;

Üwepoxii’ç des ôwepe’xu ÊAEZG wupœpu’ç 7’017

X 07292027. AeÀziÇÔwo-aw mal gaz-m’ai! Adyou

è’yena4 ai AHPE, ZITG)’ Mimi nifes rrai s’y Tfï

AEZQWUPQMÏËI 7.’faz’t1’,t.t.at’1”azz pagayai in: 7017 X

N I Ï. l(TTâPEOU. Amputation au) h ÀBTH vaœyiç 51.4012);
mal ÏaowÀnBÆç 737 AEZG. wupupiû’ île-T’y c’LIFCL

majus. Sit primum ad minus x; et dividatur
pyramis A1229 in duas pyramides æquales inter

se , et similes toti, et in duo prismata æqua-
lia; ergo duo prismata majora surit dimidia
totius pyramidis. Et rursus pyramides ex divi-
sione factæ similiter dividantur, ethoc semper fiat

quoad sumantur quædam pyramides a pyramide

AEZG , quæ sint minores excessu , quo superat
pyramis AEZQ solidum X. Sumantur, et sint
Verbi causa. pyramides AHPE, ETTG; reliqua.
igitur in pyramide AEZG) prismata majora sunt
solide X. Dividatur et ABI’H pyramis Similiter

et in totidem partes atque pyramis AEZO; est
igitur ut ABP basis ad basim ABZ ita in pyra-
mide ABFH prismata ad prismata in pyramide
A229. Sed et ut ABI’ basis ad basim AEZ ita

pyramis ABFH ad solidum X5 et ut igitur ABPH

«in; ABT Béa-1; 7rp3ç fini ABZ Bain"! 057w; Toi

Ëy 7;? ABTH wupatpidll maie-panet wpàç 7è Êv

7:1; A1523 qualullgh wpîfluwrœ. AÂÂè wifi à; pyramis ad solidum X ita in ABFH pyramide
Cn ABr fiesta-I; wpàç TilV ABZ Baie-w 037w; à v Prismata ad prismata in pyramide A1520,- par-

l

ABI’H napalm); 74:3; ’75 X ŒTepeôy’ nazi à;

cipal. Il ABTH 7094p); WPtlÇ 73 X 6742511 037w;

a n. t b
703 w 731e ABTH wupapiæl wpiayxatnt wpcç ne

d’abord à un solide X plus grand; divisons la pyramide A1526 en deux pyramides
égales entr’elles et semblables à la pyramide entière, etten deux prismes égaux;
les deux prismes seront plus grands que la moitié de la pyramide entière( 5. 12).
Que les pyramides engendrées par cette division soient divisées de la même ma-
nière, et faisons toujours cela jusqu’à ce qu”il nous reste de la pyramide AEZG
certaines pyramides qui soient plus petites que l’excès de la pyramide maze sur
le solide X. Cherchons ces pyramides, et qu’elles soient par exemple AHP: ,
Erre ; les prismes restants de la pyramide nue) seront plus grands que le solide x.
Divisons semblablement la pyramide ABrH en autant de parties que la pyra-
mide A1229; la base ART sera à la base ABZ comme les prismes de la pyramide ABTH

sont aux prismes de la pyramide AEZG ( 4. 12 ). Mais la base ARr est à la base ABZ
comme la pyramide ABrH est au solide X; la pyramide ABrH est donc au solide X
comme les prismes de la pyramide ABrH sont aux prismes de la pyramide A1526 ;
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t’y Tél. A1516 WUPd’M’æt wpz’a’pwrw ËmAAàE

d’un (in; a; ABFH traineau); api; "rai. Êv attirât" arpio-

pwm 037w; 10’ X nepeàv 7rpàç ni Ëv vit" AEZG)

nupapiû wpi’a’pat’rat. Maçon: fi a? ABTH WUPdMlç

15v à! aôrïy’ wpttpai’rww ,ueîëay défet nazi ’rô X

"9,3939 75v 39 tri!" A1329 cramoisi: aplatirent.
And nazi ËÀœv’rov, 3m!» Écrit! àNmTov’ «in

ëpd Énivô à; si ABr Bain; 7:95; suiv ABZ

Bain? OÛITQ; t; ABTH napalm; Wpôç Ë’ÀœTTo’y w

mît; AEZG WUPÆIMIIÎOÇ ira-apatite Dyck»; Ni Jet-

xôtinîa: 37: «il? du; Il ABZ Bien; 7:95; 76v
ABI" Béa-w 037w; 75.43.1529 empan); wpàç hoca-75v

w 7:7; ABrH nummulite; mepeo’v. Aêyw à) En

si»: gin-w midi à; si ABT flair]; wpàç vair ABZ
BÉG’WIOÔI’TŒÇ à ABrH wupçqxiç wpàç peignit! 7:

mutando igitur ut XBPH pyramisqad prismata qua;

in ipsâ sunt , ita solidum. x ad prismata in pyra-g

mide A1326). Major autem pyramis ARN? pris-T

matibns quæ in ipsâ ; majus igitur et solidum

prismatibns quai in pyramide A1526. Sed et
minus , quod est impossibile; non igitur est
ut ABF basis ad basim ABZ ita pyramis ABI’H

ad solidum aliquod minus pyramide AEZG.

Similiter utiqne ostendetur neque ut ABZ ba.
sis ad basim ABP ita pyramidem AEZG) ad
solidum aliquod minus pyramide ABFH. Dico

etiam neque esse ut ABP basis ad basim
AEZ’ ita ABFH pyramidem ad solidum aliquod

donc, par permutation, la pyramide ABrH est aux prismes qu’elle renferme
comme le solide X est aux prismes de la pyramide AEZQ. Mais la pyramide ABrH
est plus grande que les prismes qu’elle renferme; le solide X est donc plus grand
que les prismes que renferme la pyramide A1526). Mais, au contraire , il est plus
petit; ce qui est impossible; la base ABî’ n’est donc point à la base ABZ comme

la pyramide ABrH est à un solide quelconque plus petit que la pyramide Mile.
Nous démontrerons semblablement que la base ABZ n’est point à la base ABr
comme la pyramide AEZG) est à un solide plus petit que la pyramide ABrH. Je
dis enfin que la base A131" n’est point à la base AEZ comme la pyramide ABrH est

à un solide plus grand que la pyramide Mile. Car, si cela est possible, que ce

à

g

a

à,

î

l



                                                                     

":42. LE DOUZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
T3; AEZG wupœpiîoç 6729259. Bi wifi fuma-34:,

Élu-Ta) wpôç (41.27600 73 X’ êvaÊwaÀw à’pet ion-1’10

"à; si ABZ Béa-Iç’wpôç Tilt! ABT Béa-w od’rœç 78

X ruinât! flpèç 7th ABTH wupapiâat. Q; «Fi 73

X nepeàv 7.733; Tait: ABTH wupœpid’ct 057m1;

A1529 w-upatpiç 7:93; ËÀœTTo’v T! 757; ABTH 7m-

pazju’doç, à; Ëpwpoaôw ÊÆez’xdn’ nazi ai; oïpd. ri

ABZ Béa-[ç 795:; ’1’th ABT Béa-w arbitrage; A1526

WUpotlulç Wpdç hmm-51’ Tl 75; ABI’H wupœpiîoç,

372p aïs-07:01! Ëîel’xen’ and): dép; ion-IN àç à ART

Béa-I; wpàç vair [El Béa-w 037w; a; ABI’H 7m-

majus pyramide AEZG). Si enim possibile , sit

ad majus x; inVertendo igitur est ut AEZ
basis ad basim ABF ita solidum x ad un:
pyramidem. Ut autem solidum X ad ABI’H pyra-

midem ita AEZG) pyramis ad.solidum aliquod
minus pyramide ABFH, ut proxime ostensum
fuit; et ut igitur ABZ basis ad basim A3]? ita
pyramis AEZG ad solidum aliquod minus py-î

ramide ABFH , quod absurdum ostensum est 5

non igitur est ut A31" basis ad basim AEZ ita
ABFH pyramis ad solidum aliquod majus

Poilu); wPàç M2751: 7: si; AEZG wupupt’âoç pyramide AEZG. Ostensum autem est neque

07292315 Eîeixûn J’è 3,7: oÔzFè wpàç È’Àwr’rav- ad minus; est igitur ut A3? basis ad ba-
il, 7 garni! ailliez ai; ri ART Baie-I; wpàç suiv ABZ Battu: SÎm AEZ in pyramis ABFH ad A329 pyra-

oô’v-wç ri ABrH 7rupatluiç 7rpàç Tilt! AEZQ 7rU- mïdemn

l il peptides.A; (ipsâ à") , M; 70è E5179 Pyramides igitur , etc.

soit à un solide x plus grand que la pyramide AEzo ; donc, par inversion;
la base ABZ sera à la base ABI’ comme le solide x est à la pyramide ABrH. Mais
a a le solide X est à la pyramide ABrH comme la pyramide AEZG est à un solide
’ plus petit que la pyramide ABrH, ainsi que cela est démontré; la base AEZ est
’ ’ donc à la base ABr comme la pyramide AEzo est à un solide quelconque plus
.; il”; petit que la pyramide ABrH, ce qui a été démontré absurde; la base ABr n’est
n donc point à la base ABZ comme la pyramide ABrH est à un solide quelconque plus
grand que la pyramide onze. Mais on a démontré que ce n’est point non plus à
3’? un solide x plus petit; la base ABr est donc à la base ABZ comme la pyramide’ABI’H

est à la pyramide maze. Donc , etc.

n il. "bd-,flm p...- -
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PROPOSITIO V1.

Pyramides in eâdem altitudine existentes et
polygona habentes bases inter se sunt ut bases;

Sint in eâdem altitudine pyramides , quarum
bases quidem ABFAE, zHoKA polygona, ver.

.tices autem M, N puncta; dico esse ut ABPAE
basis ad basim ZHGKA ita ABFAEM pyramidem.

ad pyramidem ZHGKAN.

Jungantur enim ipsæ AP, AA , 26 , 2K;
Quoniam igitur duæ pyramides sunt ABPM,
APAM , triangulares hahentes bases, et altitu-
dinem æqualem, inter se sunt ut bases; est igitur
ut A3? basis ad AFA basimita ABI’M pyra-

PROPOSITION V1.
Les pyramides qui ont la même hauteur , et qui ont des polygones pour bases,

80m entr’elles comme leurs bases.

Que les pyramides dont les bases sont les polygones ABTAE, mon, et dont
les sommets sont les points M, N ayent la même hauteur; je dis que la base
ABFAE est à la base ZHeKA comme la pyramide ABrAEM est à la pyramide ZHGKAN.

Car joignons A1", AA , 29 , 2K. Puisque l’on adeux pyramides ABrM , ATAM qui ont

des bases triangulaires et la même hauteur, ces pyramides sont entr’elles comme
leurs bases 5 la base ARr est donc à la base ArA comme la pyramide ABrM est à la

a 1.Pvml. ç .- A- ....a . si! ..-»
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ABl’M impuni; 7:93; 73v ATAM no91yîâœ’

and) auvBém-t si; t; ABTA fiais-1; 7:93; 7:37 AI’A

Qu’a-w 057w; t; ABFAM 71:93:91.3; 7:93; 713:
ATAM wupœpiâ’œ. AÀMË un) à; ri ATA Baie-I;

7:93; 7th AAE Brian! 357w; ri ATAM 71:93:91.3;
C7:93; 7137 AAEM 7:09atpi33œ’ frisou a’t’9at c3; n

’ABI’A B0531; 7:93; ni: AAE Bain-w ail-ra); ri

ABTAM 7:09am); 7:93; 7137 AAEM 70939M334;

M

K13 7076377: miam, ai; il ABrAE fiais-1; 7:93;
":137 AAE 63’760; si ABTAEM 71:90:99); 7:93; Will

AAEM wupzyidÎu. 09min); JE délogeais-27m 3:14

me) 63; ZHQKA Baie-I; 7:93; Tri: ZKA Bain-w
057w; un) si ZHGKAN 711901943; 7:93; 737 ZKAN

7:09aquiâlat. Katl i777) 330,0 WUPdlulldÏç sic-i7 ai p

AAEM, ZKAN 791750745 396003.92: 832’721; , nazi

V ’l 6 à! si * E l l lm’as; me: ’ 277:7 capot w; a AAE fluo-I; 7:90; 7’117

«ZKA flétri: 03’760; il AAEM 7:09ot,u.iç 7:93; 71,3:

mis ad APAM pyramidem 5 et componendo ut
ABI’A basis ad AFA basim ita ABPAM pyra-

mis ad AFAM pyramidem. Sed et ut APA basis

ad A42 basim ita pyramis APAM "ad AAEM
pyramidem ; ex æquo igitur ut ABI’A basis ad

basim AAE ita ABFAM pyramis ad pyrami-
dem AAEM. Et componendo rursus, ut ABPAE

OZ
basis ad basim AAE ita ABPAEM pyramis ad
pyramidcm AAEM. Similiter utique ostendetur
et ut ZHGKA basis ad basim ZKA ita et ZHQKAN

pyramidem ad ZKAN pyramidem. Et quoniam
duæ pyramides sunt AAEM , ZKAN , triangula-

res habentes bases , et eamdem altitudinem ; est

igitur ut basis AAE ad ZKA basim ita AAEM
pyramis ad ZKAN pyramidem. Quoniam igitur

pyramide AI’AM ; donc, par addition, la base ABTA eSt à la base au comme la
pyramide ABFAM est à la pyramide APAM. Mais la base ATA est à la base AAE comme
la pyramide AI’AM est à la pyramide AAEM; donc, par égalité , la base ABTA est

à la base me comme la pyramide ABTAM est a la pyramide AAEM ( 22. 5). Donc,
par addition , la base ABrAE est à la base AAE comme la pyramide ABrAEM est à
la pyramide AAEM. Nous démontrerons semblablement que la base ZHeKA est à la
base ZKA comme la pyramide ZHKeAN est à la pyramide ZKAN. Et puisque l’on a

deux pyramides AAEM, ZKAN qui ont des bases triangulaires et une hauteur
égale , la base AAE sera à la base ZKA comme la pyramide AAEM est à la pyramide
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ZKAN wupdpida. Emi 35: à; a ABIAE
Bain; 7:93; 73: AAE Bain: 037w; a; ABTAEIVE
7:09am); 7:93; 73: AAEM 7::9at9ti33at’ c5; dé 12

AAE Bain; 7:93; 73: ZKA Bain: 057w; n
AAEM 7:09:1943; 7:93; 73: ZKAN wupdpidœ’

drivai) d’9: à; a? ABrAE Bain; 7:93; 7:3: ZKA

Bain: 037w; si ABFAEM 7:u9ac].c3; 7:93; 73:
ZKAN 7:09at9u’J’ai. AM3. 91.3: m3 à; à ZKA

Bain; 7:93; 73: ZHGKA Bain: 0371;; il: un)
à ZKAN wupatpî; 7:93; 7:3: ZHGKAN wupœpiîw

tu.) drivai) 7:aiÀ1:8 5’94. à; à ABTAE Bain; 7:93;

73: ZHOKA Bain: 057w; 13 ABTAEM 7:u9aqu3ç
7:93; ni: ZHGKAN wu9œyiîœ.

Hupœyiîe; a’i9aa, nazi 7è Êfïiç.

ut ABFAE basis ad au: basim ita ABPAEM

pyramis ad AAEM pyramidem; ut autem AAE

ba sis ad ZKA basim ita AAEM pyramis ad

ZKAN pyramidem ; ex æquo igitur, ut basis v

ABPAE ad ZKA basim ita ABFAEM pyramis

ad ZKAN pyramidem. Sed quidem et ut ZKA

basis ad ZHQKA basim ita erat et ZKAN pyramis

ad ZHeXAN pyramidem; et ex æquo rursus

igitur ut ABI’AE basis ad ZHGKA basim in

ABFAEM pyramis ad ZHGKAN pyramident.

Pyramides igitur , etc.

ZKAN. Et puisque la base AEME est à la base AAE comme la pyramide ABFAEM est
à la pyramide ’AAEM, et que la base AAE est à la base ZKA comme la pyramide
AAEM est à la pyramide ZKAN; donc , par égalité, la base ARME est à la base ZKA

commela pyramide ABMEM est à la pyramide ZKAN( 22. 5 Mais la base ZKA
est à la base ZHGKA comme la pyramide ZKAN est à la pyramide ZHGKAN ; donc ;
par égalité , la base ABrAE est à la base mon comme la pyramide ABMEM eSt à
la pyramide ZHeKAN. Donc , etc.

lII. I9
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nPOTAzlz r. PEOPOSITIO VIL
si” n55, WPh-lud 7Pi7wm, 3x9,, [Qu’a-w Æld’Pgïle Omnc prisma triangularem habens basim
En, 5;; 17,57; flupagiâat; in; aiMn’Amç, 7995.9011; dividitur in tres pyramides æquales inter se,

3050m; e’xw’mç. triangulares bases habentes.
lia-no 779137.43: 03 Bain; 9:3: 73 ABl’ ":9i7awo:, Sil Prisma cujus hem qUidem trianglflum

I l cËWet’dV’TiOV 333 73 AEZ° Ai)!» in 73 ABTAEZ ABP: °PP°5itum amena A525 dico ABPAEZ
mignot humant) 5;; 7’357; WUPŒHÆM 7m; prisma dividi in tres pyramides æquales inter
1 àÂM’Àwç, nanifier); 66060.05; Béçélçl; se , triangulares habentes bases.
57955159696056". 73g!) a; 3A, En TA. " Kan Jungantur enim ipsæ BA, EF , FA. Et quo-

: 37,3) WœFŒÂÂnhédemuéy g", Ta ABEA, (pué- niam parallelogrammum est ABEA, diametcr
- Mena; Æ; dans 20m?) à 3A. nm, gy, gavât; autem ipsius est 13A; æquale igitur est ABA
l la 75 ARA 7P;7w,,o,, 7.63 EAB TPWÙSW. au; à 7,0- triangulum triangulo EAB; et pyramis igitur,
1j. Palud; Jim, à; 8&0."ng Ta ARA Tpgyww’ M,- cujus basis quidem ABA triangulum , vertex

,1 MW; æ 78 l. anpzîw, En gaur; WUPaluzlâxl’ à"; autem punctum P, æqualis est pyramidi, cujus
:4; Bain; Mi: in" 73 EAB 79i7wt’o:, nopuçà ,52 75 basis quidem est EAB triangulum, vertex autem
... r WMETW. A»; à WUFŒMË’ â; Béa." [m’y punctum P. Sed pyramis, cujus basis quidem

;0.w5 Ta BAR ij’ywoj,’ www; æ; 7.3 r amueîw’ est EAB triangulum , vertex autem punctum

i i :1 mini i771 709329413: , Ë; Brin; 9459 ème F, eadem est cum pyramide, cujus basis qui-
r75 BIBI- TPÔWVW , www) æ, 7.5 A anMeïoy’ 5m; dem est triangulum EBF, vertex autem punctum

9è? 75,, m3751, igmm’æw mpn’xww. me; Wh A, usdem enim planis continetur,’ et pyramts

I - ’ PROPOSITION VII.
Tout prisme ayant une base triangulaire peut se diviser en trois pyramides

I r égales entr’elles, ces pyramides ayant des bases triangulaires.
I V Soit le prisme dont la base est le triangle ART opposé au triangle ABZ; je dis

Il . * ’ [que le prisme ABMEZ peut être divisé en trois pyramides égales entr’elles, ces

4 pyramides ayant des bases triangulaires.
Car joignons En, Br, M. Puisque la figure ABEA est un parallélogramme, dont

en est la diagonale, le triangle ABA sera égal au triangle me ( 54. x ); la pyra-
mide quia pour base le triangle ABA et pour sommet le point r est donc égale à

prucan h -

a z la pyramide qui a pour base le triangle EAB et pour sommet le point 1" (5. 12).
; - t Mais la. pyramide qui a pour base le triangle EAB, et pour sommet le point r, est
égale à la pyramide qui a pour base le triangle Ber, et pour sommet le point A ,
É? car elles sont comprises soust les mêmes plans,- la pyramide qm a pour base le

. .3 V

i I
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9494.3; 03,91, il; Bain; pi: i771 73 ABA 797’-

7w:0:, u09uth3 à? 73 I’ 0:19:270: , in: 2073 7:u9at-

pin, :3; Bain; ,ue’: in: 73 EBT 79i37w:0:,
xa9urpti :93 73 A 0719497075 naiÂH’, 27:23 7:0z9at7t-

ÀnÂé’y9az949to’: in: 73 ZTBE, dtép2790; de,

Ë771y7 01.3705 ri TE, in: Ë0-73 73 ErZ 79130:0:

76 TEE 79076:9» mû 7:09at,u3; 190;, â; Bain;

Mi: in: 73 BEY 7917wvov, uo9uoti J33 73 A
cumin, in: i773 7:09a9tiû, Î; Bain; (42’: in:

73 en 79i7w:0:, 1:09:93 333 73 A nyxeïon H 333

E

B-
I’

t7:09a,ulç, 5; Bain; pi: in" 70 BUS 7917m:0:,
uapuoti 333 73 A cn,ueï’0:, in Édeixôn 7:u9az9tiÆ: ,

l t
31; Bain; 9.1i: 2’77: 73 ABA 791701:0:, amputait de

73 r mutin: m3 70902943; cipot, â; Bain; Hé:

377: 73 IE1 79i7w:0:, xo9ucpti 333 73 A 07194570:,
in: 3773 7:09at,ui33:, â; Bain; juté: in? 73 ABA

I h h h N l il
794731:012, 2:09am rit 70 1" CHMEIOV’ 339914741 a9at
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igitur, cujus basis quidem esttriangulum ARA ,

vertex autem punctum F , æqualis est pyra-
midi, cujus basis quidem est EBF triangulum ,
vertex autem punctum A. Rursus , quoniam
parallelogrammum est ZFBE , diameter autem
ipsius est ipse PE, æquale est EFZ triangu-
lum triangulo FBE; et pyramis igitur , cujus
basis quidem est BEP triangulum , vertex autem
punctum A, æqualis est pyramidi, cujus basis
quidem est EFZ triangulum , vertex autem punc-,

A

tum A. Pyramis autem, cujus basis quidem est
BFE triangulum , vertex autem punctum A,
æqualis ostensa est pyramidi, cujus basis quidem

est ABAtriangulum , vertex autem punctum P; et
pyramis igitur , cujus basis quidem est FEZ trian-

gulum , vertex autem punctum A, æqualis est
pyramidi , cujus basis quidem est ARA triangu-
lum, vertex autem punctum P; dividilur igitur

triangle ARA, et pour sommet le point r, estdonc égale à la pyramide qui a pOur
base le triangle E131", et pour sommet le point A. De plus , puisque la figure ZI’BE
est un parallélogramme qui a pour diagonale la droite TE , le triangle ErZ est égal

au triangle rBE(54. I );la pyramide qui a pour base le triangle BET, et pour
sommet le point A, est donc égale à la pyramide qui a pour base le triangle Erz ,
et pour sommet le point A (5. 1 I Mais on a démontré que la pyramide qui a
pour base le triangle BYE , et pour sommet le point A, est égale à la pyramide qui
a pour base le triangle ABA, et pour sommet le point r; la pyramide qui a pour
base le triangle rez, et pour sommet le point A, est donc égale à la pyramide qui a
pour base le triangle ARA , et pour sommet le point r; le prisme ABMEZ est donc.

MM»... AVM, -- .--.-.oxi M7N-- A
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73 ABTAEZ 7rpl’a’p.a eÏç Tpeî’ç wupapz’îœç Ïcozç

a I l ’ I r l adÀÂÏlÂdlÇ, TPI7wVOUç exaucez; BaaelçQ. Km

G’ aÈve) wupocplç, n; flétri; prix! un: 73 ABA
’TPIIQûWOV, noPutpii fi 78 r anneîoy, ri «571;

En: wupacplch, 51g fléau; ,uèym 73 TAB 7Pi-

i N N
gamay, noputpn J? 75 A WHHEIOP, :5778 7&9 1m!

En

x

9 N 3 Î l I e l pauner arrimaient! mptexovnu, n Je wupalwç,

p ’ l iâç Bocal; par" 70 ABA îpiywyov, xcpuwl d’à

t a. I 3 I N l’ro I’ empaler, 79:70:! eÆezxen nu wpwpwraç,

î’ t I tou Bain-n; To ABP figurer, àmvawz’ov J? To

x e u a! ’3’AEZ° un: n WUPŒMIÇ capot, nç Béa-I; 75 ABr

I i t l Nvprywvw, nopvçn à 70 A nouer, 7121709 in)

a; N 5lvau amict-Man; To0 2950970; Baie-w "niai 457M,

a I ’ l
To ABI’ nommer, œweVaw’n’ov J? 70 ABZ. Omp

3&1 92754112.

ABFAEZ prisma in tres pyramides æquales inter

se, triangulares habentes bases. Et quoniam py-

ramis , cujus basis quidem est ARA triangu-
lum, vertex autem punctum P3 eadem est cum
pyramide, cujus basis quidem PAB triangulumi,

Vertex autem punctum A, iisdem namque planis

A

continentur ; pyramis autem , cujus basis qui-

dem triangulum ARA , vertex autem punctum P,
tertia pars ostensa prismatis , cujus basis ABP
triangulum, opppositum autem AEZ 5 et pyramis

igitur, cujus basis triangulum An]? , vertex autem

A punctum , tertia pars est prismatis habentis
basim eamdem , triangulum A31” , oppositum

autem triangulum ABZ. Quod oportebat os-
tendere.

divisé en trois pyramides égales entr’elles , ces pyramides ayant des bases
triangulaires. Mais la pyramide qui a pour base le triangle ARA , et pour sommet p
le point r, est la même que la pyramide qui a pour base le triangle rAB et pour
sommetle point A, car ces pyramides sont comprises sous les mêmes plans, et
l’on a démontré que la pyramide qui a pour base le triangle ABA , et pour sommet
le point r, est la troisième partie du prisme qui a pour base le triangle ABr opposé
au triangle ABZ; la pyramide qui a pour base le triangle ABT, et pour sommet le
point A, est donc la troisième partie d’un prisme qui a la même base, savoir, le
triangle ARr opposé au triangle ABZ. Ce qu’il fallait démontrer.

fla...» r ......»AA-A-fl-v
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HOPIEMA.

q Il N fiEn N ratina output! on 7mm wupaquiç

x a. r - a. .xvpi’rov pipo; in: vau wpia’ywroç, TOU 7:19

’ N a b, f, ’I«.5769 Béa-w! Ïxwra; curry x1170) mie; mot”

’ ’ À FI l N ’6’twetînrep agar e’repov w 0701,14; au ugpœypcov

d 0 l a. r s3 t a teXp n flan; trou wpwycz’roç, un: 70 auna

N a l laimmv’n’ov, (Flamand: en; tuyautant 7.013160-

x t a I fvau; Ëxoy’ra flairez; mu Ta; amratrrzofl.

nPOTAzlz n’.

Ai 3’;me wupapz’îeç, un) Tpîyœvouç 3xm-

o’au fléau, t’y szwÀan’ow A679.) sial 7639

ipoÀo’ywv nÀeupâiv.

15676!de épata: au) ôyolœ; minaret: nopa-

w’îeç, Âv flaira; p51! du au). ABF, ABZ 7p;-

701’1, tapagez) «Pi Toi. H, 6 cnpeïw A3700 5’71 li

’ABI’H wupœpci; 72733; Tir AEZG wupœpîâœ

TPIWÂMIIOVŒ A570? 3x21 57:2? à Br wpà; "Hi? El.

’COROLLARIUM.

Ex hoc evidens est omnem pyramidem tertiam

partent esse prismatis eamdem basim habentis cum

illâ-et altitudinem æqualem; quoniam et si aliam

quamdam figuram rectilineam obtineat basis pris-

matis, et opposita eamdem, dividitur in prismata
triangulares habentia bases , et oppositas.

PROPOSITIO VIH.

Similes pyramides, et triangulares habentes
bases , in triplicatâ ratione sunl homologorum
laterum.

Sint similes et Similiter positæ pyramides ,
quarum bases quidem sunt triangula ABP, ABZ ,

vertices autem H , O puncta; dico ABFH pyra-
midem A529 triplicatam rationem habere ejus

quam BP ad E2. V-

COROLLAIRE.

D’après cela il est évident que toute pyramide est la troisième partie d’un
prisme qui a la même base et la même hauteur qu’elle; car si l’une (les bases du
prisme est une autre figure rectiligne , la base opposée étant la même figure, ce
prisme pourra être divisé en prismes qui auront des bases triangulaires, et dont
les bases opposées seront des triangles.

PROPOSITION VIII.

Les pyramides semblables, qui ontdes bases triangulaires, sont entr’elles en
raison triplée de leurs côtés homologues.

Que des pyramides semblables et semblablement placées ayent pour bases les
triangles ART, ABZ, et pour sommets les points H, 6,- je dis que la pyramide
ABrH a avec la pyramide A1526 a une raison triplée de celle que Br a avec E2.

x tihtm v off; un « aN’M
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ïupwm).npa309w 7è? 7ai BHMA , EQHO
CTêPEci rapahhnlewimdbt. Kati irai ËMDIÆI
Ëa7w Il ABTH wupœpti; 7g? AEZG) «wapiti».

in zips: ia7iv1 ai [Liv ôtai ABT 7min 7;?
157:3 ABZ 7ww’qtgti 62137:3 HBF 7607132.? 7:15 597i

sa, à a; riflé ABH 7:15 (57:6 ses, nazi a...
aiç’ti AB 7rpiç fuir AE 037w; ri Br wpiç 7th

EZ nazi ai BH 7rpiç Tîl!’ E6. Kui livre; via-71v

ai; ri AB .vrpiç Tilt! AE 057cc; si Br 71”95; 7th
El, nazi mai in; 7min; et; wÀeupai aimantât;
sieur ZIuOIOV tipi: Êa7i3 78 BM wapatAAnAéypalxMay

’7qu en wœpaÂÀnAa’yPciypça. Ami "rai ouïrai fil

mati 7?).in BN 76,3 EP (épatât! i071, 73 «Pi Bi;

Compleantur enim BHMA , Banc-solida pa-
rallelepipeda.,Et quoniam similis est ABFH
pyramis pyramidi AEZG; æqualis igitur est
quidem angulus ABF angulo ABZ , angultfi
autem H31: angulo 915Z, angulus vero ABH
angulo AEÔ , et Est ut AB ad AP. ita BP ad
EZ, et BH ad E6. Et quoniam est ut AB ad AE ita

BF ad EZ , et circum æquales angulos lattera
proportionalia surit; simile igitur est paral-
lelogrammum BM parallelogrammo En. Propter
eadem utique etlparallelogrammum quidem En I
parallelogrammo EI’ simile est, parallélogram-

muni autem BIC ipsi E2 parallclogrammo 5 tria
7c; 155. 7è. qu’a citant waPatAÀnAtiypatppœlt Tci

K AA M "5A 0
H

H . h rag]
B r E zMB , BK, EN que) 707;. En, ES, EP "épatai igitur parallelogramma M3 13K EN tribus au,

E2, EP similia surit. Sed tria quidem ME, BIC,Ëaîz’w. un ni au: Tpiœ 7ai MB , BK, BN que) . . . ’
EN tribus oppositis et æquaha et 51m1lla surit,

tN a i a! x- s! I a 4 t70,1; dWEî’dV’HOV M’a 72 K1! OMOld. 60’?! , Tu

Achevpns les parallélépipèdes BHMA, sono. Puisque la pyramide ABrH est
semblable à la pyramide AEzo, l’angle ABr sera égal à l’angle ABZ (défi 9. 1 1 ),
l’angle HEP égal à l’angle on, l’angle ABH égal à l’angle A156, et AB sera à AE

comme Br est à EZ , et comme BH est à se. Et puisque AB est à AE comme Br est
à El, et que les côtés placés autour d’angles égaux sont proportionnels, le pa-
rallélogramme BM sera semblable au parallélogramme En. Par la même raisons,
le parallélogramme EN sera semblable au parallélogramme EP, et le parallélo-
gramme BK semblable au parallélogramme E2 ; les trois parallélogrammes ME, EK,BN

sont donc semblables aux trois parallélogrammes En, sa, EP. Mats les tr01s pa-
rallélogrammes Ms, BK , BN sont égaux et semblables aux trois parallélogrammes

. , i .i»r -» .4... ...-m ...Alhjivl. ..t. ...v w» «th -..-mW’Md’O-h- "a "-...-.
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957,214 7ai En, E5, EP 7ptai 707; aiareraww’av

c I I. lin. 7e ami a’ptom 35740. 7aa BHMA, E6110

n! x t x c l ’ las w tupas a7epeat u7ra 011.0th 2mm w man: 7a

N r t Cl si 3 x72men Weptexe-rauô. quem apex 20-717 75

N N l lBHMA 076’125? 7go E6110 "spam. Tac de
,épiant crépitai arapatAMAmt’mÆat w 7p17rÀat-

] a a x a e l a. t«nm A079) en: 7m optaÀa’yaw wÀeupww 7a

l b
BHMA a’ipat 072p25v 7rpa; 7’5 E6110 C’EPEOV 7p:-

aI l C I laWÂatflloyd 7&0’701’ ’2’er nmp n optaÀa’ya; WÂeupœ

5 Br 7rp5ç 759 51400701! wÂeupaiy 751! E2. a;

il? 75 BHMA drapait! 7rp5; 75 E8110 a7ep25v
557m; ri ABTH vrapatptiç 7rp5; 75v A1326 m)-

, a I C t x CI I a xpapotât, emÆnmp n "napalm; anar papa; en:

N N fI N7cv nepeau, fiai 75 mati 75 apiquai mutai) 5V 7cv

’ N I I , Q.chapeau wapatÀMÀemmJau ’TPI7IÂ5L0’IOV 519d!

tria vero En , E5, SEP tribus oppositis et æqualia

et similia surit; solida BHMA, E0110 igitur
similibus planis numéro æqualibus contineatur;

simile igitur est BHMA solidum solido E6110.
Similia autem solida parallelepipeda in triplieatâ

ratione sunt homologorum laterum; solidum
igitur BHMA ad solidum E6110 triplicatam ra-
tionem habet ejus quam habet latus homologum
BI’ ad homologum latus EZ. Ut autem BHMA

"solidum ad solidum E6110 ita ABFH pyramis

ad pyramidem AEZG , quia pyramis sexta pars
est ipsius solidi; et prisma , dimidium exis-
tells solidi parallelepipedi , triplum est pyrami-
dis; et pyramis igitur ABPH ad pyramidem
AEZG triplieatam rationem babet ejus quam

.75; wupœflgyoç. un; à ABrH 54,18 "film; ’Br habet ad Ez. Quod oportebat ostendere.
api; 75v AEZG. wupœpidœ 7pt7rÀata-t’avat A5741

5’er in’mp il Br 7rp5ç 723v El. Oivrep 35’s: «Païen.

opposés , et les trois parallélogrammes En, E5 , EP sont aussi égaux et semblables

aux trois parallélogrammes Opposés ( 24. 1 1 ); les parallélépipèdes BHMA, EeHo

sont donc compris par des plans semblables et égaux en nombre; le parallélé-
pipède BHMA est donc semblable au parallélépipède EeHO (déf. g. 1 1 Mais les
parallélipipèdes semblables sont entre eux en raison triplée de leurs côtés homo-
logues( 55. I 1 ); le parallélépipède BHMA a donc, avec le parallélépipède 156110,

une raison triplée de celle que le côté homologue Br a avec le côté homologue
El. Mais le parallélépipède BHMA est au parallélépipède E6110 comme la pyramide

ABrH est à la pyramide AEZE ( 15. 5 ), parce que la pyramide estla sixième partie
du parallélépipède, et que le prisme triangulaire quiest la moitié du parallév
lépipède est le triple de la pyramide; la pyramide ABrH a donc avec la pyra-
mide une une raison triplée de celle que Br a avec E2. Ce qu’il fallait démon-
trcr.
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HOPIEMAÏ.
v

il I t r! x IEn (in 700700 çarepav, 07: me: atî tramwa-

sI ’ q I litou; axone-au Buvez; optant: wupatytJëç r,rpaç

I 3 I a N C IaiÂAnÂatç av 7p17IÀat0-t’0w A079) sien 7th aluna-

rv N N a ilpar wAeupwv. Atdlpeeeza’aw 70ip 457w et; 7a;

9 î N I l I 3 I ’av 107m; wupatptÆçç 7p17wrauç Baiser; excava,

N x l f! I N I a7a: au: 7a optant waÂU’ywm 7th Bac-eau! et;
gluant 7pt’7wrat (harpait-6a), and? l’a-ai 753 wln’âer

x f I N CI 3l C S N t Iun: aptaÀayat 701; 07mg, unau a); et! 7g; e7epat

h 3l l l
prix wupatpu; 7pt’7wray excusai flairai, 7rp0ç 7M

N I a]
à: 7p Ë7epçt pilau! nupacptint 7pi’ywyar 2940110111

c, a f] 3 N C IBéa-173 auna; rat: d’inter!!! ati et! 7p e7epat wu-

I [æ V I a] fpoquât vropatpu e; 7p17awouç excavait flua-et;

l l b ’ N e ’ l [ætapa; Tac; et 7p e7epat wupatpttû wupatpu a; 7p:-

I I X C76Mo; Béa-et; ixaua-atç’ 700725711: c257» n vra-

’ si a a b lAdywvav Bateau exaucez WUdeJJÇ 7rp0; 7m! 7re-

, D, a! ’ l IAdyawar flua-w (XOUŒOW wupdptdœi, u de 7ptywvav

I I x t l I IBoum! bava-ai wupœpu; 7rpaç 7m! 7pryawav Baie-w

si ’ l I S x m f lexondait! et TPIWÂGŒMW MM) 2771 7th DIAOÀotwa

COROLLARIUM.-
Ex hoc evidens est et similes pyramides , po-

lygonas habentes bases , inter se esse in triplicatâ

ratione homologorum laterum. Ipsis enim di-
visis in pyramides triangulares bases habentes ,
quia et similia polygona basium in similia trian-
gula dividuntur , et æqualia numéro et homo-

loga totis; erit ut una pyramis in alterâ py-
ramides triangularum habens basim ad unam py- i
ramidem in alterâ triangularem habentem basim

ita et omnes pyramides in alterâ pyramide trian-

gulares habentes bases ad pyramides in altcrâ py-

ramidi triangulares bases habentes; hoc est ita.
pyramis polygonam basim habens ad pyrami-
dem quæ polygonam basim habet ; sed habens
basim triangularum pyramis’. ad pyramidem

triangularem basim habentcm in triplicatâ ra-
tione est homologorum laterum ,- et igitur pyramis

polygonam habens basim ad pyramidem similes
wAeupëy’ ami ri waÀu’ywvav aipat fléau! Ëxaua-at mp5; bases habentem triplicatam rationem habet ejus

quam latus-homologum ad homologum latus.7910. ipm’atç flairez; Ëxaua-awt7pl7r7tawiorat 710’701!

2x2: tinep a; 5,45À070ç arîxwpai wp5; 75V 51.400701!

î . . wàeupaiv5.

i COROLLAIRE lD’après cela, il est évident que les pyramides semblables qui ont des poly-

tt r gones pour bases sont entr’elles en raison triplée de leurs côtés homologues.
Parce que ces pyramides peuvent être divisées en pyramides triangulaires, et

il Il que les polygones semblables qui sont les bases de ces pyramides peuvent être di-
i visés en un même nombre de triangles semblables entr’eux et pr0p0rtionnels à

i

" 1’ ces polygones (20.6); une des pyramides triangulaires contenue dans la première
Ë . pyramide sera à une autre des pyramides triangulaires contenue dans la seconde

.4, i pyramide Comme la. somme de toutes les pyramides triangulaires contenues dans
Il?! Ï s la première pyramide est à la somme de toutes les pyramides triangulaires con-
: tenues dans l’autre pyramide, c’est-à-dire comme une des pyramides qui a pour

à base un polygone est à l’autre pyramide qui a aussi pour base un polygone.
il): à Mais les pyramides triangulaires semblables sont entr’elles en raison triplée de

i leurs côtés homologues; les pyramides semblables qui ont pour bases des poly-
gones sont donc entr’elles en raison triplée de leurs côtés homologues.

..r’ Ç ! ’ ,11. ” i V Mau, . . "and. un; 321..»1u æ;- - a.
MWWu’hWC swam-mwgs - MM..." i
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nromzrz 9’.

I I75v 70m mpatpiiûav nazi 7p17wtau; Buvez;

î Q: D I A! I N (l4axauraw atr7me7rav0ata-w au Baie-et; 701; u a ,

I I , Nnazi 57 rupaptiîwr 7p17wvau; Boum; exaucent

r t I N V a!aiwmewoveatnv au Boum; 701; mita-w, [d’au

clair initiait.

I I
Ber-ramai: 70ip l’a-au arapatpuclle; , 7p17tovau;

I a! 4 t l a»Battez; typon-am 70:; ABF, ABZ, uapUtpat; e
7ai H, 6 enfreint légat» 571 765v ABTH, A1526

wupapddwv aiv7nr27t6v9ataw atî Boum; 70:;

r t I h l544w, ami émut! w; n ART Bain; «p0; 7M

N I
ABZ [Béa-w 057w; 75 7a; A1526 flanquât;

a. l (ISala; api; 75 7a; ABTH vaœptîoç inlay.

f1
Aa

A B
Eupmmànpaiaôw flip 7ai BHMA, E6110 07e-

I x N n! a lptai wupœÀÀuÀemmJœ. Kan 2’772: Min ia7w ne

PROPOSITIO IX.
t

Æqualium pyramidum et triangulares bases
habentium, reciprocæ sunt bases altitudinihus; et
quarum py’ramidum triangulaires bases haben-

tium reciprocæ sunt bases altitudinibus, illæ

æquales sunt inter se. -
Sint enim æquales pyramides triangulares

bases habentes ABF, ABZ, vertices vero H , a
puncta; dico pyramidum ABFH, AE26 reci-
procas esse bases altitudinibus, et esse ut ABP
basis ad ABZ basim ita pyramidis AEZ6 ahi.
tudinem ad altitudinem pyramidis ABFH.

11

n ZA E
Compleanturenim BHMA , E6110 solida parab-

lelepipeda. Et quoniam æqualis est ABPH py ramis

PROPOSITION IX..
Les bases des pyramides égales qui ont des bases triangulaires sont récipro-

quement prOpOtttiounelles aux hauteurs de ces pyramides; et les pyramides trian-
gulaires qui ont des bases réciproquement proportionnelles aux hauteurs, sont
égales entr’elles.

Soient deux pyramides égales qui ayent les bases triangulaires ABr, AEZ , et dont

les sommets soient les points H, 6; je dis que les bases des pyramides ABrH ,
A1526 sont réciproquement proportionnelles aux hauteurs de ces pyramides, c’est-
à-dire quela hase ABr est à la base ABZ comme la hauteur de la pyramide AEze
est à la hauteur de la pyramide ABrH.

Car achevons les parallélépipèdes BHMA, E6110. Puisque la pyramide ABrH est

lll. 20



                                                                     

. ,vm a u u , aun i * ..i. 4,»:4 . . ,. 4 ..aux «x r kwvr

:54 LE DOUZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
ABTH wupatyîç 71,? A1526 wupægiû, un; Ëc7l 73;;

p.31! ABTH aupapiîoç ÊEatwÀoîa-Iov 73 BHMA 0-72-

pe3v, 717; «Pal AEZÈ wupœpz’îoç ËEowrÀoËo-zov 73

E6110 a7epe37’ 701w 34m 73 BHMA 07292311 793

l E9110 a7epeéà’. T65;i die l’a-w 672,325]! wapaAAnÀe-

71’»;be a’LVTIc’revréyBœa-w ai fléau; 707; daleazw

Écrit! sipo; aiç il BM Bain; 7rp3ç 7311.2511 Bien od-

7wç 73 705 E8110 77epeoÙ 3’40; 74:3; 73 705

BHMA empan"; 5440;. A70: à; ri BM Bain; 7rp3ç
723v EH Béa-n? 337m 73 ABI’ 7p1’7wvoy 7.793; 73AEZ

7fz’7œvov’ nui à; défet 73 ABT 7531740701! 7rp3ç 73mAEZ

7P17wov 037w; 73 705 EGHO a7epeoü i540; 717:3;

73 705 BHMA anpeoô 340;. AÀÀaZ 73 M31! 700

EGHO’ 772122017 (Han; 73 oui-ni 20-71 7g; 7h"; AEZG)

wupœpt’daç i542: , 73 :93 703 BHMA 7799205 i540;

73 «L375 b7; 7gb" 738 ABTH flapœpiâoç rifler

oie-7h! (pipa à; ai ABT fléau; 7rp3ç 733v ABZ Baie-tv

337w; 73 75; A1326) wupaptiîo; dalot; 7rp3ç 73 757;

ABl’H wupayidoç dalot" 75v guipa ABFH, AEZQ3

Wupœpidlwv civ7lwe7ro’vÛcLa-w et; Béa-21; 70?; 34mn.

MM à; 765:! ABI’H? maze wupapiæwy ay-

1 z I m ll x7l7té7tov927wmv au Bora-2:; 70;; mien, un

pyramidi AEZG , et est pyramidis quidem
ABI’H sextupulum BHMA solidum , pyramidis

vero AEZG sextupulum solidum E6110 5 æquale

igitur BHMA solidum solido E9110. Æqualium
autem solidorum parallelepipedorum reciprocàe

surit bases altitudinibus; est igitur ut BM basis

ad au basim ita sono solidi altitudo ad al-
titudinem solidi BHMA. Sed ut BM basis ad
En basim ita ABI’ triangulum ad triangulum.
ABZ; et ut igitur ABP triangulum ad triangulum

ABZ ita solidi E6110 altitudo ad altitudinem
solidi BHMA. Sed solidi quidem EGHO altitudo

eadem est cum altitudine pyramidis A1526;
solidi vero BHMA altitudo eadem est cum al-
titudine pyramidis ABI’H; est igitur ut ART

basis ad ABZ basim ita AEZG pyramidis altitudo

ad altitudinem pyramidis ABFH 5 pyramidum
ABIH , A1329 igitur bases sunt rcciprocæ alti-
tudinibus.

At vero pyramidum ABFH, AEZO reciprocæ

sint bases altitudinibus, et sit ut ABF basis ad

égale à la pyramide A1326, que le parallélépipède BHMA est le sextuple de la
pyramide ABrH, et que le parallélépipède E6110 est aussi le sextuple de la pyra-
mide AEZG) , le parallélépipède BHMA sera égal au parallélépipède E6UO( 15. 5 ).w

Mais les bases des parallélépipèdes égaux sont réciproquement proportionnelles

aux hauteurs ( 54. 1 1); la base BM est donc à la base En comme la hauteur du
parallélépipède EGIIO est à la hauteur du parallélépipède BHMA. Mais la base BM

est à la base En comme le triangle ART est au triangle ABZ; le triangle ABI’ est
donc au triangle ABZ comme la hauteur du parallélépipède EQHO est à la hauteur
du parallélépipède BHMA. Mais la hauteur du parallélépipède EQHO est la même

que la hauteur de la pyramide A1526, et la hauteur du parallélépipède BHMA est
et la même que la hauteur de la pyramide ABrH; la base ABr est donc à la base AEZ

comme la hauteur de la pyramide A1526 est à la hauteur de la pyramide ABrH;
les bases des pyramides ABrH, A1329 sont donc réciproquement pr0pornonnelles

aux hauteurs. p vSi les bases des pyramides ABrH, 4529 sont réciproquement proportionnelles

4

p
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:373) à; si ABI’ Béarn 7.73; 73v AEZ Baie-w

357w; 73 727; A1520 7209111430; 3’40; «p3; 73

N I V I d ’l r t7nç ABTH wupapuîoç mlcç’ A273) on la" saur

aiABl’H appeau); 737 AEZG wupapidt. I

NA-
z.A B

T57 733p «375v nat7ea-zeuœ39êv7cor, Êvrei in"

ai; ai ART Baie-l; mp3; 73v AEZ (31’311! 037w; 73

75; une wupatpidxoç tralala; 7rp3ç 73 7H; ABI’H

wupapu’doç dahir in: à; si ABr Bois-1; 7:93;
73V AEZ flairai 037w; 73 BM wapaÀÀnÀâ’ypappov

7:73; 73 en nafœiùnàépfaluyay’ kari c3; aigu
73 BM wapatÀÀnAo’ypappov 7rp3ç 73 en WdeÀ-

ÂuÀéçpatluluwli 337w; 73 7:7; A1526 quapux’Jlaç

daloç 7rp3ç 73 7:7; ABFH wupapz’doç 540;. AÀAai

73 [aira 717; A1526 wupalui’dloç 5x35; 73 2673

in: 797 E6110 wapùÀÀnÀemwe’Êou 342:, 73

«Pi TtÎÇIBfH wupayidoç dalot; 73 attiré i671 79:7

73:7 BHMA wapaÀÀnÀemwe’ÆOU 314w gant! zip:

à; il BM Béctçô 7rp3ç 73v en 81’011! 337w;

AEZ basim ita AEZG) pyramidis altitudo ad al-

titudinem pyramidis ABFH 5 dico æqualem esse

ABFH pyramidem pyramidi maze.

O

Hr-i

gxx pie
4

A

il

E

Iisdem enim constructis , quoniam est ut ARr

basis ad AEZhasim ita AEZG) pyramidis altitudo
ad altitudinem pyramidis ABFH; sed ut ABI” basis

ad ABZ basim ita BM parallelogrammum ad au

parallelogrammum; etutigiturBMparallelogram-
mum ad EHparallelogrammum ita altitudo pyra-
midis AEZG ad altitudinem pyramidis ABFH. Sed

pyramidis quidem AEZQ altitudo eadem est cum

altitudine parallelepipedi E0110; pyramidis vero
ABI’H altitudo eadem est cum altitudine pa-

rallelepipedi BHMA 5 est igitur ut BM basis
ad en basim ita fric-DUO solidi parallelepipedi

aux hauteurs, c’est-à-dire, si la base ABr est à la base .222 comme la hauteur de
la pyramide A1229 est à la hauteur de la pyramide ABrH; je dis que la pyramide
ABrH est égale à la pyramide AEZG.

Faisons la même construction. Puisque la base ABr est à la base ABZ comme la
hauteur de la pyramide maze est a la hauteur de la pyramide ABrH, et que la hase
ABr est à la base AEZ comme le parallélogramme BM est au parallélogramme en,
le parallélogramme 8M sera au parallélogramme En comme la hauteur de la pyra-
mide AEZG est à la hauteur de la pyramide ABrH. Mais la hauteur de la pyramide
A1529 est la même que la hauteur du parallélépipède E0110, et la hauteur de la py-
ramide ABrH est la même que la hauteur du parallélépipède BHMA; la base DM est
donc a la base en comme la hauteur du parallélépipède EGHO est à la hauteur du

a

a... -----.-« -F;o----.-r- *

4--...h-
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73 70:7 E0110 n’apœîtAuÀemwÉt-Pou i540; 7:93; 73

705 BHMA wapaÀMÀemm’Æou 540d. 0.0 à?

07epeâiv wapœMannidby 527717073090th a;
90500:; 707; 5440W in i071? haïra: 7007 07,300
03’738 73 BHMA 070330 wapaAMAem’mîay 752i

E0110 0729553 wdpaÀMÀemwéÆqv. K0u’ i071 705

M37 BHMA émoi ,uëpoç il ABPH wupœylç, 703

e93 E0110 07990039 wapœàMÀemm’dou 210707

p.590; ri A1520 jlrupæplç’ in 0’390: il ABTH "upa-

pciç 7:5 A1520 wupœm’ch.

To37 itou. l’a-m , un) 703 255;.

1

altitudo ad altitudinem parallelepipedi BHMA.

Quorum autem solidorum parallelepidorum
reciprocæ sunt bases altitudinibus , ea sunt æqua-

lia; æquale igitur est solidum parallelepipedum
BHMA solida parallelepipedo E0110. Et est ipsius

quidem BHMA sexta pars pyramis ABPH , solidi

Vero parallelepipedi E0110 sexta pars pyramis
AEZG); æqualis igitur ABFH pyramis pyramidi

maze. l
Ergo æqualium, etc.

parallélépipède BHMA. Mais les parallélépipèdes qui ont leurs bases. réciproque-

ment proportionnelles à leurs hauteurs sont égaux entr’eux ( 54. 1 1 ); le parallé-
lépipède BHMA est donc égal au parallélépipède E0IIO. Mais la pyramide ABI’H

est la sixième partie du parallélépipède BHMA, et la pyramide 01520 est aussila
sixième partie du parallélépipède E0110; la pyramide ABrH est donc égale à la

pyramide 0529. Donc , etc.
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PROPOSITIQ X.
a

Omnis conus cylindri tertia pars est eamdem
basim habentis et altitudinem æqualem.

Habeat enim conus cum cylindro et basim
eamdem circulum ABPA , et altitudinem æqua-
lem ; dico conum esse tertiam cylindri pattern,
hoc est cylindrum coni triplum esse.

Silenim non ait cylindrus coni triplus , erit
cylindrus coni major vel minor quam triplus.
Sit primum major quam triplus 5 et describatur
in ABPA circulo quadratum ABPA; quadra-

PROPOSITION x.
Un cône est la troisième partie d’un cylindre qui a la même base , et une. hau-

teur égale.

Qu’un cône ait la même base qu’un cylindre, savoir, le cercle ABrA, et une
hauteur égale; je dis que ce cône est la troisième partie de ce cylindre , c’estva-
dire qu’un cylindre est le triple d’un cône.

Car si le cylindre n’est pas le triple du cône, le cylindre sera plus grand que
le triple ou plus petit; qu’il soit d’abord plus grand que le triple. Décrivons dans
le cercle ABTA le quarré ABTA; le quarré ABTA sera plus grand que la moitié du
cercle ABTA. Sur le quarré ABrA élevons un prisme qui ait la mê me hauteur qùe
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tum ABFA utique majus est quam dimidium

ABPA circuli. Et erigatur a quadrato ABPA A

prisma œquealtum atque cylindrus , erectum

utique prisma majus est quem dimidium cylin-

dri; quoniam sicirca circulum ÀBFA quadratum

describatur; inscriptum in circula ABPA qua-

dratum dimidium est circumscripti; et sunt ab

iis erecta solida parallelepipeda prismata asque-

alta ; sub eâdem autem altitudine existentia so-

lida parallélépipeda inter se sunt ut bases; et

sub ABFA igitur quadrato erectum prisma di-

midium est erecti prismatis a quadrato descripto

circa circulum ABPA, et est cylindrus minor

prismate erecto a descripto quadrato circa
ABI’A circulum; ergo prisma erectum a qua-

drato ABFA æquealtumatque Cylindrus majus est

dimidio cylindri. Secentur circumferentiæ AB,

Br, FA, AA bifariam in punctis E, Z, H,
0, et jungantur ipsæ AB, E3 , BZ, ZP, PH,
HA , A0, 0A; et unumquodque igitur trian-

gulorum AEB, BZF, FHA, A0A majus est di-

le cylindre; ce prisme sera plus grand que la moitié du cylindre ; parce que si
l’on circonscrit un quarré au cercle ABTA, le quarré inscrit sera la moitié du
quarré CÎTCODSCTÎU mais les parallélépipèdes, c’est-à-dire les prismes élevés sur

ces bases ont la mêmehautem; ces prismes sont donc entr’eux comme leurs
bases; le Prisme éleVé SUT le quarré ABTA est donc la moitié du prisme élevé

sur le quarré circonscrit au cercle ABrA ; mais le cylindre est plus petit que le
prisme élevé sur le quarré circonscrit au cercle ABTA; le prisme élevé sur le
quarré ABTA, qui a une hauteur égale à celle du cylindre, est donc plus grand
que la moitié du cylindre. DivisOns les arcs AB, Br, r0, AA en deux parties égales
aux peints E, z, H, 0, et joignons au, sa, 32, zr, 11-1, HA, A0, 0A; chacun des
triangles A133 , Bzr , IHA , A0A sera plus grand que le demiasegment du cercle ABTA

’ fiât; -u-n a .2 ...
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midio segmenti circuli ABFAhip quo est, ut
superius ostendimus. Erigantur ab unoquoque
triangulorum AEB , BZP, FHA , AGA prismata.
æquealta atque cylindras; etunumquodque igitur

erectorum prismalum majus est quam dimidia
pars segmenti cylindri in quo est, quoniam si
per puncta E , Z , H, G parallelas ipsis A8 , 31",.

i. A

XHT

FA , AA ducamus et compleamus ad ipsas An ,

Br , FA , AA parallelogramma , et ab ipsis eri-

gamus solida parallelepipeda æquealta atque cy-

lindrus , uniuscujusque erectorum dimidia sunt

prismata in ARE, BZI’, PHA, AGA triangulis;

et sunt cylindri segmenta minora erectis solidis

parallelepipedis; quare et in triangulis AEB ,

où il est placé, comme nous l’avons démontré plus haut (2. 12). Sur chacun des

triangles AEB, Bzr, rHA, AGA élevons des prismes qui ayeut une hauteur égale à
celle du cylindre; chacun de ces prismes sera plus grand que la moitié du seg-
ment du cylindre dans lequel il est placé , parce que si par les points E, z, H, (a
on mène des parallèles aux droites AB , Br, m, AA, ctsi sur les droites AB, Br,
m, AA on achève les parallélogrammes, et sur ces parallélogrammes on élève
des parallélépipèdes qui ayent la même hauteur que le cylindre, les prismes qui
auront pour bases les triangles AEB, Bzr, rHA , AGA seront les moitiés de chacun
de ces parallélépipèdes. Mais les segments du cylindre sont plus petits que ces
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et jungentes rectas , et erigentes ab unoquoque
triangulorum prismata æquealta atque cylindrus,

et hoc simper facientes , relinquemus quædam

segmenta cylindri quæ erunt minora excessu, quo

superat cylindrus triplum Coni. Reliquantur, et

sint AB, EB, Bz, zr, ru, HA, A0, 6A;
reliquum igitur prisma , cujus basis quidem
polygonum AEBZFHAG, altitudo autem eadem

quæ cylindri, majus est quam triplum coni.
Sed prisma, cujus basis quidem est AEBZFHAB

polygonum , altitudo autem eadem quæ cylindri ,

triplum est pyramidis , cujus basis quidem poly-

v gonum AEBZFHAG) , vertex autem idem qui coni ;
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70:7 par"! excisa; 709 ABTA mucher. AM4

parallélépipèdes; les prismes qui ont pour bases les triangles AEB, Bzr, THA,
AGA sont donc plus grands que les moitiés des segments du cylindre dans lequel
ils sont placés. Partageons les arcs restants en deux parties égales , menons les
cordes , sur chacun des triangles élevons des prismes qui ayent la même hauteur
que le cylindre, et faisons toujours la même chose, il restera certains segments du
cylindre qui seront plus petits que l’excès du cylindre sur le triple du cône (t. to).

.Qu’on ait ces segments restants; que ce soient les segments AB, EB, Bz, zr, rH,
HA, ne, (9A; le prisme restant, dont la base est le polygone AEBZTHAG), et dont
la hauteur est la même que celle du cylindre, sera plus grand que le triple du
cône. Mais le prisme dom la base est le polygone AEBerae, et dont la hauteur
est la même que celle du cylindre, est triple de la pyramide dont la base est le
polygone AEBerAQ, et dont le sommet estle même que celui du cône(7. 12 );
la pyramide dont la base est le polygone AEBZTHAG, et dont le sommet est le
même que celui du cône est plus grande que le ’cône dont la base est le cercle

...»- w’t’w
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et miner, comprehenditur enim ab ipso; quod

est impossibilc; non igitur est cylindrus
major quam triplas coni. Dico et neque mi-

norem esse cylindrum quam triplum coni. Si
enim possibile, sit minor cylindrus quam triplus

coni; invertendo igitur conus major est quam
tertia pars cylindri. Describatur igitur in ABFA

circulo quadratnm xABFA 5 quadratum igitur

ABFA majus est quam dimidium circuli ABPA.

Et erigatur a quadrato ABFA pyramis, verticaux

eumdem habens quem conus; erecta igitur py-

ramis major est quam dimidia pars coni; quo-

miam, ut ante démonstraïimus, si circa cir-fl

culum quadratum describamus , erit quadratum

ABFA dimidium descripti quadrati circa cir-

culum; et si a quadratis solida parallelepipeda

erigamus æquealta atquc conus, quæ et appellan-

turprismata; erit erectum a quadrato ABFA dimi-

aI l i t a t rinsu To aimas-162v 17:0 705 ABTA TâTPugszOU C u . n .
a N , , , t a x a dium erecti a quadrato descnpto c1rca Circulum ,muta-u nu avac-z-œôey’roç une rrou mpz 70v
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www", WEPÜPŒQÉWOÇ TETPŒWSVW, WPCÇ aÀMAz inter se enim sunt ut bases, quare et teinte

ABTA. Mais la pyramide est plus petite, car le cône la contient, ce qui est im-
possible; le cylindre n’est donc pas plus grand que le triple du cône. Je dis enfin
que le cylindre n’est pas plus petit que le triple du cône. Car que le cylindre
soit plus petit que le triple du cône, si cela est possible; par inversion,

[le cône sera plus grand que la troisième partie du cylindre. Dans le cercle ABTA
décrivons le quarré ABTA; le quarré ABTA sera plus grand que la moitié du cercle

ABTA. Sur le quarré ABTA élevons une pyramide qui ait le même sommet que le
cône; cette pyramide sera plus grande que la moitié du cône; parce que si nous
circonscrivons un quarré au cercle , le quarré ABrA sera la moitié du quarré cir-
conscrit a ce cercle, ainsi que nous l’avons démontré plus haut, et si sur ces quarrés
nous élevons des parallélépipèdes de même hauteur que le cône , c’est-à-dire des

prismes, celui qui sera élevé sur le’quarré ABrA sera la moitié du prisme élevé sur

le quarré circonscrit, car ces prismes sont entr’eux comme leurs bases( 52. 1 I );
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partes ; etpyramis igitur cujus basis quadratum
ABPA, dimidia est pyramidis erectæ a qua-
drato circa circulum descripto. Et est py-
ramis erecta a quadrato-descripto circa circulum

major cono; comprehendit enim ipsum 5 ergo
pyramis , cujus basis ABPA quadratum , vertex

autem idem qui coni , major est quam coni

a

t

Hla

dimidium. Secentur circumfcrentiæ AB, Bi",
I’A , AA. , bifariam in punctis E, Z, H, 6, et

jungantur AB, E3, Bz, zr, PH , un , ne,
6A; et unumquodque igitur triangulorum A123,
BZP, FHA , AGA majus est quam dimidia pars

segmenti circuli ABFA in quo est. Et erigan-
tur ab unoquoque triangulorum .AEB, BZI’ ,

PHA , AGA pyramides , verticem eumdem ha-

ril en sera de même pour leurs troisièmes parties; la pyramide qui a pour base
le quarré ABTA est donc la moitié de la pyramide élevée sur le quarré cir-
conscrit au cerclea Mais la pyramide élevée sur le quarré circonscrit au cercle
est plus grande que le cône, car elle le contient ; la pyramide dont la base est le
quarré ABTA, et dont le sommet est le même que celui du cône, est donc plus grande
que la moitié du. cône. Divisons les arcs AB, Br, ra, AA en deux parties égales

aux points E, z, H, e, et joignons les, droites AE, sa, BZ, zr, rH, HA, A9, 9A;
chacun des triangles A158 , Bzr , rua, A9A sera plus grand que la moitié du seg-
ment du cercle ABTA dans lequel il est placé. Sur chacun des triangles A15B, Bzr,
me, AGÀ élevons des pyramides qui ayent le même sommet que le côfieî dm”
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l NuuÀîvaou. AeAu’çÛw , nazi Ëavw v: Ëvri vœu AE ,

A Il éEB, BZ, ZP, PH, HA, A9, GA’ leur" apat n

Q Î Aarupaptiç, a; Battu; prêt: Êavz va AEBZTHAG

I l l d 9 A N Ï IvraÀu’ymrav, napuçn du n azur» va) maya: , parfait!

’ A i I N I î Ceavw n vpt’vay papa; vau uuÀtt’Ëpou. AÀÀ a
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vadplc, n; Béa-w ,ue’v ira-v: va AEBZTHAG

s a N lwoÀég’wvav, xaputpâ de n mini v1,» une), vpivav

î N I 16 N [ Q I Iun: jupe; vau wpzauetvoç , au Barn; par
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in": va AEBZI’HAG vraAuyawav, via; de va
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«tévé va» uuÂtileplp’ va alpe: 7rp1’trluet, au fleuri;

I a Il t
par in: va AEBZI’HAG vroÀu’yuvav, valve; Je

x î l a I a. I a a. Iva auva va) xuÀthpçe, perçai! en: vau nahu-

Q I a v e I tJpau, au Bora-1; un? a ABTA nunAoç. AAÀet

bentes quem conus ; et unaquæque igitur py-
ramidum sic erectarum major est quam di-
midium segmenti coni in quo est. Secantes
itaque reliquas circumferentias bifariam , et jun-
gentes rectas , et erigentes ab unoquoque trian-
gulorum pyramidem eumdemverticem habentem

quem conus , et hoc semper facientes, relinvt
quemus quasdam portiones coni quæ minores

erunt excessu, quo superat conus tertiam par-
tem cylindri. Relinquantur , et sint quæ in
ipsis AE , EB , BZ, Izr , ru, HA , A6, 6A, re-
liqua igiturpyramis, cujus basis quidem est poly-
gonum AEBZFHAG, vertex autem idem qui coni,

major est quam tertia pars cylindri. Sed pyramis,

cujus basis quidem est polygonum AEZPHAG,
altitudo autem eadem quæ coni ; tertia pars est
prismatis, cujus basis quidem est AEBZI’HAG

polygonum , altitudo eadem quæcylindri; prisma.
igitur, cujus basis quidem estAEBZFHAë) polygo.

num , altitudo autem eadem quæ cylindri,majus

est cylindra , cujus basis est circulas ABPA,

cune de ces pyramides sera plus grande que la moitié du segment du cône dans
lequel elle est placée. Divisons les arcs restants en deux parties égales, et menons
leurs cordes; sur chacun de ces triangles élevons une pyramide qui ait le même
sommet que le cône, et faisons toujours la même chose, il restera enfin certains
segments de cône qui seront plus petits que l’excès du cône sur la troisième
partie du cylindre x( 1. 10). Qu’on ait ces segments restants du cône, et qu’ils
soient ceux qui ont pour bases les segments AB, EB, BZ, zr, ru, HA, A6, 6A;
la pyramide restante qui a pour base le polygone AEEZTHAe, et qui a le même
sommet que le cône, sera plus grande que la troisième partie du cylindre. Mais
la pyramide dont la base est le polygone AEEerAe, et dont le sommet est le
même que celui du cône, est la troisième partie du prisme dont la base est le
polygone AEBerAe , et dontla hauteur est la même que celle du cylindre (7. 12);
le prisme dont la base est le polygone AEBerAe, et dont la hauteur est la même
que celle du cylindre, estdonc plus grand que le cylindre dont la base est le cercle

W .4 «de-.. .4- N ,

â l’y-f" I; i i - A ’ la et ’ " u 7 :1] v ’r tu: a

n--wr---y--v-.... - A i a. - - v ., .....-... . . . ,4 . A.

.W:V r1.

a... il

«à

. ...--- ,

A, .m
......-

Musc



                                                                     

il

l

"v, n.

’wJQ. æ

3x.” a a. .. ,- l,

164 LE DOUZIÈME LIVREDES ÉLÉMENTS D’EUCL’IDSE;

I t e a a a. Inazi ËAat’rvov, Ëpmplexeveu yap’uvr nua-au, Bwep

N NËa-vivl7 eiJ’âvetvav” oint apat 5 nu’AwJ’peç vau mérou

à l I
insinuer Èa-viv n vpzvrîxeia’toç. EÆet’xÛM Je En

l fil I si C
miellé parfum n vawÀeta-larç’ vpmkeia-Iaç capet a

N CI N IxéAthlpaç vau.uaivau° marre à. maya; vpz’vav pepaç

A NËa’v": vau xuÂiVleau;

N a] N n t E NHoc; capet m0702, neu- ve: afin.

IIPOTAEIE la.

t Q A l 3 A e] si N x IO: u7ro va auva uxloç Dl’TEÇ Maya: un; nuan-

t I x t r
cipal wpaç eiAMAauç EÎO’HI rag etî BGCÛ-ÉIÇa’

. t l t si l PI N V IEmma-eu u7ro va auva mie; amas mon nu-
itnlcllpat, (in! ,Beia’etç. pair tian” ai ABTA,EZHG)

tJtUIKÂOI, e’t’ëoveç’dlè ai KA, MN, Éléuevpat oit

vair flaireur ai AI, EH’ Ain) ’0le ici-via aiçô

ABTA nu’nÀoç arpàç vàv EZHG) uu’nÀay au’vwç 5

AA nâ’vaç wp’aç via EN nôvovg.

Èî 7aËp [Mi , 301m5 à; 5 ABTA uu’nAoç wpàç

vôv EZHG) inhalai! diva); 5 AA naira; 1770:4 77pôç

5*.

Sed etminus; comprehenditur enim ab ipso,
quod est impossibile; non igitur Cylindruquuam

coni triplus minor est. Ostensum autem, est
neque majorem esse quam triplum; triplus est
igitur cylindras coni; quare conus tertia pars
est cylindri.

Omnis igitur conns , etc.

PROPOSITIO XI.

In eâdem altitudine existentes coni et cylin-

dri inter se sunt ut bases.
Sint in eâdem altitudine coni et cylindri ,

quorum bases circuli ABI’A, EZHG), axes autem

KA, MN, diamètri vero basium la, EH, dico
esse ut ABPA circulus ad circulum EZHO ita
conum AA ad EN conum.

Si enim non , erit ut ABFA circulas ad
circulum EZHG ita conus A4 vel ad solidum

P’q,

ABTA. Mais le prisme est plus petit que, le cylindre , car le cylindre contient ce
prisme,- ce qui est impossible; le cylindre n’est donc pas plus petit que le triple
du cône. Mais on a démontré qu’il n’est pas plus grand que le triple; le cylindre

est donc le triple du cône; le cône est donc la troisième partie du cylindre.
Donc ,j etc.

PROPOSITION XI.

v Les cônes et les cylindres qui ont la même hauteur sont entr’eux comme leurs.

baSes. A .Soient les cônes et les cylindres de même hauteur, dont les bases sont les cercles
ABTA, EZHe, dontles axes. sont les droites KA, MN, et qui ont pour diamètres de
leurs bases les droites At, EH; je dis que le cercle ABTA sera au cercle EZHO comme
le cône AA est au cône EN.

i Car si cela n’est point, le cercle ABTA sera au cercle une) comme le cône AA
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* ïàavvé’r va var?» EN xairau "épair il wpôç neiger. aliquod mlnus cono EN vei ad majus. Sitpnmum

ç V ’ ...; a .15,-ra, ana-"Par. 7,923; ZÂa-noy 76 a, me; (la ËÂœf... ad minus - , et quo minus est solidum E cono

0-6,, En, 75 5 même" 703 EN aman 2"ij in, EN hure æquale Stt i”solidum; conus igitur EN
in?» vei 1’ avepear’ a EN traira; ei’pet ile-or Êa’vi estlæqualis ipsis E, ir solidis, Descrihatur in

val"; E, ’4’ nepea’Ïç. Enxe’ypeicpûa) eiç vàr EZHGV E239 circule quadratum EZHQ; quadratum igi-

xu’ngy TeTPéywpoy çà 152ng vé c’éPœ ngPdîw- tur majus est quam dimidium C-lPCull. Erigatur

ror ,ueîÂ’o’r ia’vlr il v8 iipuau voû gamay. AM,. aquadrato EZH9pyramls æquealta atque conus;

747w ,27"; To; EZHG TETPŒ7,,,,’,,-w WUFdlujç erectaigitur pyramis major est quam dimidium

s n t N r I r a, a 0 qmoudra; vrp murer n cipal azaavaGezm vapeur;

; a x il l f! N I . ’ m] ’. d ab . .[unau ec’rtr n va upua’u vau xwyou gflgjançrEP con1,nam escri amus Circa Clrculum quadra-
I

a i I x t Il . . . .sur neplgpenlwyer mp1 var KUAÀOII ’Tt’Tpct’ywzxoy , humai; a], 11,50 engamus Pyramldem æquealtam

n a a a N 3 ’ l * ) .. men: auvou atroce-vue?» er wucœuôëc IE’UWLH .- - . . . .ne" ( ’ Iu’ , XI, l l v , . atque conus, inscrlpta pyramis dimidia estpyraa

N I n run, nævi.) n 277 dÇElO’œ 7m qui; n [au un: . . . . . .L ’ , P j , P, 1M , , midis c1rcumscriptœ,1nter se enim sunt ut bases.
vnç weptypetcpua-nç, ripa; :ÀÀnÀetç 745,.) aie-w a);

’ i N n Minor autcm’conus circumscrthA ’ .ai flaira-etc. EÀavvwr Je 5 marc; vu; wepzçpd- 1 a pyramide ,,

c ,I ç. , ’ o .Qu’a-n; wupœ,uiâaç’ a apet 7rupetptiç, a; fixai; ergo Pyrâmls, CUJUS basrs quadratum EZHG,

I x c a N - - - .va 1521-16 vequtyaoror, xaputpn «il: n omni va) Vertex autem Idem qui com, major est quam

sera à un solide plus petit ou plus grand que le cône EN. Que ce soit d’abord à-
un solide a plus petit, et que l’excès du cône EN sur le solide E: soit égal au so-r
lide a» , le cône EN sera égal aux solides E, a». Dans le cercle une décrivons le
quarré E2116; ce quarré sera plus grand que la moitié de ce cercle. Sur le quarré

une élevons une pyramide qui ait la même hauteur que le cône; cette pyrale
mide sera plus grande que la moitié du cône; "car si nous décrivons un quarré
autour du cercle , et si sur ce quarré nous élevons une pyramide qui ait la
même hauteur que le cône, la pyramide inscrite sera la moitié de la pyramide”
circonscrite, parce que ces pyramides sont entre elles comme leurs bases (6. 12
Mais le cône est plus petit que la pyramide circonscrite; la pyramide dont la base
estle quarré une, et dont le sommet est le même que celui du cône, est donc
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. N h(N951 nous). 7è. 0, H, P, 2 (rayent, un: ère-
ICeuxôwa’œv a; oc , on, en, HZ, ZP, en, H2,

fI Il N26’ mata-70v «pas vœu 60E, EHZ , ZPH, H26

. I 1 N I î à t a, a. a c tfianceront Mezzo! sa?" n ’ro 31th nu une mon

l N , ! t I
vpnywroç 70v minima Ayearéïa «Ç mata-100

N f
7M 905, EHZ, ZPH, H26 Tpryœvaw 7m-

h n .. l N I s * I à] a.peut; moulu; un une). un mon): capa: 7m

2 N I n I I à l«vota-749:1ch wupœptîwv [zazou en"; n To

e a C t l I Nalluma pipo; "mu uœô’ cocu-rob calandrage-ou

t t t pKÛSVÜU. d’avoine!) à: Tdç UWOÂEI’ITOMEWIÇ mules-

l I h ’ I I 3 I Kpeut; (fixez, un: emëeuyvuv’reç euÛuaç, aux:

’ fi f I N laîVIaTaiv-reç 37H man-ou un! vprymaw 7:09:-

I a u N N I a ’ s A. 8 saMuret; cumulet; ’rqo sauva), un: au 70070 vrozouv-

S I A:72;, uœTaAeîxlopÉy 71m zwa’rynpœïa vau

I . N NMinou , à Écrans) imide-am un 1’ aïepeou. A2-

I h 3 x «aÂelç9œ, un) à)?!» Ta un nov 60, 0E, en,

dimidium coni- Secentur circumferentiæ sz ,

2H, ne, en bifariam in punctis o, n, 152;
et jungantur ipsæ 90, OE , En, Hz, 2P , PH,

H2 , 29; unumquodque igitur triangulorum
et): , ranz , zen , H26 majus est quam di-
midium segmenti circuli in quo est. Et gatur ab

unoquoque triangulorum 602. , EHZ, ZPH , H26

pyramidis æquealta atque conus; et unaquæque

igitur erectarum pyramidum major est quam di-

midiuin segmenti coni in quo est. Secantes

igitur reliquas circumferentias hifariam; jun-

gentes rectas et erigentes ab unoquoque triangu-

lorum pyramides æquealtas atque conus , et hoc

semper facientes, relinquemus aliqua segmenta

coni quæ erunt minora solida in Relinquantur,

et sint quæ in ipsis 90, on, En, nz , zr, PH,

à , ’ l . . ’ ..’ tîw’. n -Mt’.î .wiæll i luit I ’*-’W J 5 «au 1:3 5.27.». :su-a-tmæ’» us"- .. «Mswf- 1:1".- ’ *w

HZ, 2p, PH, 112,293 Mm) J94 à nopa-
pzlç, il; Qu’au; 73 GOEI’IZPHZ woÀâywvov,

N I I ’ A340; à? Tà œil-ré 7go kawa), page"! son 703

H2, 26,- reliqua igiturpyramis, cujus basis po-

lngnum GOEIIZPHZ , altitudo autem eadem quæ

N , g , l , coni, major est solida Z. Describatur in cit-v.E: 072-9500. 57757901990: un; en; 76V ABFA une?

n t

plus grande que la moitié du cône. Coupons les arcs E2, 2H, ne, on en de";
parties égales aux points o, r1, P, 2, et joignons oc, on, en, Hz,- 2p, pH,
Hz, se; chacun des triangles (9015, EHZ , ZPH, H26 sera plus grand que la moitié
du’ segment du cercle dans lequel il est placé. Sur chacun des triangles 60E,
EHZ, ZPH , H26 élevons une pyramide qui ait la même hauteur que le cône;
chacune de ces pyramides sera plus grande que la moitié du segment du cône
dans lequel elle est placée. Divisons en deux parties égales les arcs restants , me-
nons leurs cordes; sur chacun des triangles élevons des pyramides qui ayent
la même hauteur que le cône, et faisons toujours la même chose; il restera
enfin certains segments du cône qui seront plus petits que le solide «1’ ( I. 10
Que l’on ait ces segments restants et que ce soient ceux qui ont pour bases les
segments circulaires 60, 0E, en, HZ, 2p, PH, Hz, 29. La pyramide restante
dont la base est le polygone OOEHZPHE, et dont la hauteur est la même que
Celle du cône, sera plus grande que le solide a. Dans le cercle ABTA décrivons



                                                                     

75 GOEHZPHE 7ra7tu’yaiwp agonit! Te mû dual’wç

usinerai! wozüywyov 73 ATAYBOTX, mû cive-
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En) ozy Éva-w alç 76 à???) vil; AI wpàç 75 aiwà

75; EH 037w; 75 ATATBŒFX woÀu’yœvov mas;

75v GOEI’IZPHZ vroAu’yœvov, (il; «il "ni 0277?; 727;

At wpàç 7è aË7rà "ni; EH 057w; 5 ABTA miam;

717:6; 757 EZHG x6nMv’ aux; ai; alpe: 5 ABTA

I t I r! a
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culo ABPA ipsi GOEHZPHZ polygono et simile
et Similiter positon] polygonum ATAYBOFX,

et erigatur ab ipso pyramis æquealta atque
conus AA. Quoniam igitur est ut quadratum
ex AP ad ipsam ex EH ita ATAYBoI’x poly-

goum ad polygonum GOEHZPHZ, ut autem
quadratum ex AF ad quadratum ex EH ita
ABPA circulus ad circulum E2149; et ut igitur
ABTA circulas ad circulum EZHG) ita polygo-

l’y-L

fi

annote matheux: 792; 78 eonnzvn:
woÂtÎtywvov. Q; de ÀABTA adam; wpôç 792v

EZHQ scotcha 037w; ô AA naïve; wpôç 75 E
mepeèv, (il; «là 73 ATATBdJrX vroÀtiçwvov n98;

75 GOEHZPHE woÀu’gawov 037w; il wupapiç, âç

Bain-1; ,uÈv 76 ATATBŒIX wokulyawov , KOPUQïl

l l A t x ç.Je ’10 A capiston WFOÇ ’nw 7rupayiJht, n:

N

num ATAYBtDFX ad pôlygonum GOEHZPHÉ.

Ut autem ABTA circulus ad circulum E2116 ita

conus AA. ad Z solidum; et ut vero polygo-
num aramon ad polygonum GOEHZPHE ita
pyramis , cujus basis quidem ATAYBtDFX poly-

gonum , vertex autem punctum A , ad pyrami-
dent, cujus basis quidem polygonumGOEnZPHZ,

Baiwç ne! 7:3 GOEHZPHZ flaÀu’ywi’ov, espaça

un polygone ATA’Y’BtDTX qui soit semblable au polygone GOEHZPHE, et semblable-

ment placé, etsnr le polygone ATAYBŒI’X élevons une pyramide qui ait la même

hauteur que le cône AA. Puisque le quarré de At est au quarré de rH comme
le polygone ATATBŒ’X est au polygone GOEÜZPHE (20. 6, et I. 12), et que le
quarré de Ar est au quarré de EH comme le cercle ABTA est au cercle EZHe
(2. 12 ); le cercle ABTA sera au cercle EZH(-) comme le polygone ATATBŒTX est
au polygone OOEHZPHE ( 11. 5). Mais le cercle ABTA est au cercle EZHo comme
le cône AA est au solide E, et le polygone ATATB«DFX est au polngne GOEHZPHE

comme la pyramide qui a pour base le polygone ATATBorx, et pour sommet
le point A est à la pyramide qui a pour base le polygone ooenszz, et pour som-
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’ N N il! Il f i Nil? 75 N dupeur un: a); capa n AA mon; vrpô;
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N x! t l et I t *aiment, 7rpc; 7M wupalutd’œ, n; Baal; par, 7o
GOEHZPHZ vroÀûywvov, uapucpâ «Pi 7è N chueîov’
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a n. i; Cl l H l t t1079) WUPdILU a. 007w; To a. 075’320? wpoç 7M
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AÀÀè nazi incarnai, 3,7729 52’7077011’ 06;; aigu. (Â;

5 ABTA miam; 7796; 73v EZHG mimez! 037wç5

AA mâtin; 7:93; ËÂGLTTOIV ’Tl 705 EN miaou 0’72-

peo’t’. OMoi’œ; a») Jet’fcpev, in une, iwwm ai;

q5132146 miam; wpàç 722v ABTA miam auna;
5 EN- 3:53:10; 7.736; gÂdTTO’V Tl 703 AÀ mérou

r e ea’repeo’v. Aéyw d’à 371 05h i071? w; o ABTA

g (adula; vrpô; 757 EZHG adam! 067w; a AA

w t (V I N I Iune; 7:90; purot; 7; 7cv EN noyau NePâoy.

a l t J t N I t a IE1 7mm 63191707, 207w 7rpo; Mêlëol’ 7o ... alat-

wœAw difœ Ëwiv câçlti EZHG «dm; vrpà; 75v
haABTA KJKÂOI’ 037w; 7 Env-e e31! 7: à; 73v AAP P

vertex autem punctum N; et ut igitur conne
AA ad E solidum ita pyramis , cujus basis quidem

polygonum ATAYBdaI’X , vertex autem A punc-

tum , ad pyramidem, cujus basis quidem polygo-

num OOEHZPHE, vertex autem N punctum; per-

mutando igitur est ut conus AA ad pyramidem z

quæ in ipso est ita solidum Z ad pyramidem quæ

est in cono EN. Majorautem coinus AA pyramide

quæ est in ipso 5 majus igitur et solidum E
pyramide quæ in cono EN. Sed et minus, quod

absurdum; non igitur ut ABFA circulas ad cir-

lum une ita AA conus ad solidum aliquod
minus cono EN. Similiter ostendemus, neque esse

ut E2146 circulas ad circulum ABPA ita conum

EN ad solidum aliquod minus cono AA. Dico

neque quidem esse ut ABI’A circulas ad cir-

culum EZHO ita AA conum ad solidum aliquod

majus cono EN. Si enim possibile, sit ad majus

E , invertendo igitur est ut EZHG circulas ad

ita solidum E ad AA co-

r mwwn-L-

circulum A13 FA

met le point N (6. 1 2); le cône AA est donc au solide E comme la pyramide dontlla
base est le polygone ATATBorX, et le sommet le point A, est à la pyramide dont la
base est le polygone GOEHZPHZ et le sommet le point N; donc , par permutation,
le cône AA est à la pyramide qui lui est inscrite comme le solide E est à la py-
ramide inscrite dans le cône EN. Mais le cône AA est plus grand que la pyramide
qui lui. est inscrite; le solide a est donc plus grand que la pyramide qui est ins-

i otite dans le cône EN. Mais le solide E est plus petit que -cette pyramide,
ce qui est absurde; le cercle ABTA n’est donc point au cercle EZHe comme
le cône AA eSt à un solide plus petit - que le cône EN. Nous démon-
trerons semblablement que le cercle EZHe n’est point au cercle ABTA comme le
cône EN est à un solide plus petit que le cône AA. Je dis enfin que le cercle
ABTA n’est point au cercle EZHQ comme le cône AA est à un solide plus grand que

le cône EN. Car que ce soit; à un solide E plus grand, si cela est possxble; par
inversion, le cercle EZHe sera au cercle ABTA comme le solide E est au cone AA.
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d ARIA niangzopuçai fi 7è A dandinas, 7rpdç

t I a a. I Q I t l7" C! camp «rapetissât, au: Ban; par 70
AWOAX "chipota! , zappai d’à 73 A , 0570;

t n t t ’ t I t? I I7a a. flips" ne; 70 710919434, a; .8107; [un
in: 7d EOZHHPOS achigan", nappai il? 75 N.
Mutant «Pi 5 eipuptiro; xôro; 75; i1 4571.3 nopa-
fuTOÇ, ipmpu’xwyaip att’rrn’r’peîzay a’t’pœ au) 73 E

nepeôr 757; rupapt’âoç, il; Bain; m’y in; 73

EOZHHPGE woÂtiymor, uaputpzi il? 78 N. and
la) i’Àa77ov, 3m!) t’arrirïQ aidâmTor min 4915

n’ira, 05 flétri; filé? ËUTU30 5 ABTA xâmç,

zappai fi 75 A nmïorï”, 7:93; ËAat’rn’v 71 7m?

ténu ruptàv, 05 Bain; [Air isrwh 5 une nu,-
zÀoç, upuçii (Pi 7è Ë npeïav, 7917047109:

A5707 ilxu :7119 il BA 79è; 7;" 29. 0,440121; J’ai

1315014", :71 MÈRE EZHON x4370; 7.7i; ËÀœ’r-

circulas ABPA, vertex autem punctum A, ad
pyramident quæ in ipso est, cujus basis quidem

ATBYPQAX polygonum , vertex autem A , in
solidum E ad pyramidon , cujus basis quidem
polygonum nommez , vertex autem punctum
N. Major. autem dictas conus est pyramide
quæ in ipso est; ille eam enim comprehendit;
majus igitur est solidum E pyramide , cujus
basis quidem est polygonum EOZUHPGE, ver.

tex autem punctum N. Sed et minus , quod im
possibile 5 non igitur coatis , cujus quidem basis

N

lll

est ABI’A circulas, vertex autem punctum A, ad

aliquod solidum minus cono , cujus basis quidem

est circulas EZHG), vertex autem punctum N,

triplicatam rationem habet ejus quam 13A
ad 26. Similiter utique demonstrabimus neque
conum EZHON ad solidum aliquod minus cono

cercle ABrA, et le sommet le point A est à la pyramide dont la base est le po-
lygone A’rBrroAX, et le sommet le point A , comme le solide E est à la pyramide
dont la base est le polygone EOZHPGE, et le sommet le point N. Mais le cône
dont nous venons de parler est plus grand que la pyramide, parce que le cône
la contient; le solide a est donc plus grand que la pyramide, dont la base est
le polygone Eoanpez, et le sommet le point N. Mais il est plus petit, ce qui
est impossible; le cône dont la base est le cercle ABTA , et le sommet le point A ,
n’a donc pas avec un solide plus petit que le cône dont la base est le cercle une ,
et le sommet le point N, une raison triplée de celle que sa a avec le. Nous
démontrerons semblablement que le cône EZHoN n’a pas avec un solide plus

llI. 23
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7572.7: 70:7 ABTAA Miaou mepeôv 7pmÀam’om

Ao’yw 3x2: drap si 26 wptiç suiv BA. Aigu) 3’74

midi 5 ABTAA zaïre; vrpti; priât! 7: 7st? EZHGN

2611007729281! 7pnrJtao-iovd A6701! 3x2: t’imp ri

BAwpê; Fuir zo. Bi 7&9 donnât, ËxÊ7w mais

ABFAA triplicatam rationem habere ejus quam i
26 ad 13A. Dico neque ABFAA conumrad solidum?

aliquod majus cono EZHGN triplicatam habere

rationem ejus quam BA ad 26). Si enim pos- i
sibile , habeat ad solidum aliquod majus, ip-

N

peifoy 75 3’ &Vct’7m7tw d’PœII’Tà E nepeàv wpàç

73V ABTAA adirai! ululas-t’ont Àd’yotl i962: 51’772!)

fille) tapi); 7tiv 3A. Q; au; 7è E arquât! tapir; 7&7

ABrAA attirer 037w; 5 EZHQN naira; 7rpà; 37m7:

75v ’Tl 703 ABFAA naine 7743251" un) BZHQN

33 wpà; ê’Àœ775v 7: 703 ABTAA mitiez:sipo: naira;
GTéPèdl’ 7PI7IÂOM’IIOVŒ A5701! i942: 23’759 ai le) wpôç

Tilt! ’ B’À, drap définitive iiîditl’XÛfl’ orin bipenné

,ABI’AA adira; api; 54.27569 471 705 EZHGN uàivou

Wepèôv 7p17rAatav’om A6701: 3x21 ii7rep ri BA moi);

71h! 29. ’Eë’et’xen fi 37: «3in WPdç ËÂa77ov’5

ABFAA Ëpa’uâvo; wpà; 73v ÈZHGN minot! 7p:-

whœrz’om A6701: ïxei 2772p 7l BA 717:5; Tilt! ZIG.

G)Pl

P
H

v E ; invertendo igitur-solidum E ad conum
ABI’AA triplicatam rationem habet ejus quam

ZG ad BA. Ut autem Z solidum ad ABFAA conum

ita EZHQN’ conus ad solidum aliquod minus

cono ABI’AA; et EZHGN .igitur conus ad so-

lid-n aliquod minus cono ABPAA triplicatam
rationem habet1ejus quam zo ad 3A. quad
impossibile demonstratùm est ; non igiturABI’A’iAi

conus ad solidum aliquod majus cono EZHGN a i
triplicatam rationem hab’et ejus quam BA ad ’

29. Demonstratum est autem. neque ad minus;
conus igitur ABPAA ad conum EZHGN tripli-

catam rationem habet ejus quam BA ad ze.

il 5.; 2"?”- .. A

a, ... ..nxan
Le :-f”"rv-v«-... -.-

petit que le cône ABTAA une raison triplée de celle que 26 a avec BA. Je dis enfin
que le Cône ABrAA n’a pas avec un solide plus grand que le cône EZHGN une raison

triplée de celle que BA a avec le. Car si cela est possible, que ce soit à un solide
E plus grand; par inversion, le solide a aura avecv’”le cône ABTAA une raison triplée *

de celle que 2e a avec BA. Mais le solide a est au cône ABrAA comme le cône
EZHGN est à un solide plus petit que le cône ABFAA; le cône EZHGN a donc avec
un solide plus petit que le cône ABFAA une raison triplée de celle que 29 a avec
13A , ce qui est démontré impossible 3 le cône ABrAA n’a donc pas avec un solide

plus grand que le cône EZHoN une raison triplée de celle que BA a avec le.
Mais nous avons-démontré que ce n’est point nori plus avecun solide plus petit;
le cône sema a donc avec le cône une»: une raison triplée de celle que BA
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l N 1 d d IQ; de 5 kawa; 7rpti; 7cv militer ou7œ;34 a KUÂlV-’

l x I l i t IJ’pac "po; 7cv uuÀwJ’pav, 7p47rAauno; pep o nu-

s. I r a x A. a a, t NÀtvæpo; 7ou matou a 2m 7a; auna; Barrera; 7p

! x a .. t 9 n ’Jx l f x a. A.14va au: 1001.1441; nanar e 21x911 gap 7m; azura;

l ] l N t a t IxuÀtrJ’pou 7pt7ov ,uepo; 7ou 711v aw7nv fleurir

H N N PI SI ’ p N I ’050170; :1679) un unie; 10’01’50’ au: nuÀwJpo;

ripas tapi; 76v uo’ÀwJ’poy 7pmÀatm’0m A6707 Ëxu

572p ri BAlwpô; 7M 29.
Oî o’z’pæ glacial, au? Toi. E5132.

nporAztz 17’.

l I l A. 7
En nuAml’pa; immJ’cp 7,u.n9p wapœAÀan

si N r z a z .1 c a IMIT! 704; contreminer emmel’om , sont: w; o nu-

h l PI I l
Àwdpo; 7rpo; 7cv KÜÀIVËPOV ou7w; à 01va wpo;

h 9l7cv même.

I l e ’Kuitml’po; 701p a AA ËWlWedm "a; H6 727,467-

I Nde! wapatÀÀtjÀcp 5:17: 701; dwevœvw’ov êWlWéæOIç

N ’ N707; AB, PA, un ruptCœan 7go d’ion .7à

î I l l N I 07. H6 emvred’ov’ navrez 7o K EMMEIOV’ Âne) 071

Êwiv’ à; 5’ BH atu’ÂwJ’po; 7rpciç 73v HA mihr-

J’pov 057w; 5 EK 01’va 7rpô; 78:! KZ gigotiez.

Ut autem conus ad conum -ita cylindrus
ad cylindrum , triplus enim cylindrusconi
qui estin eâdem;basi et altitudine in quâ

p ipse ;. ostensus est enim omnis conus tertia pars
cylindri habentis eamdem basim quam conus
et altitudinem æqualem; et cylindrus igiturjad
cylindrum triplicatam rationem habet ejus quam

BA ad zo.
Similes igitur, etc.

PROPOSITIO XIII.

Si cylindrus plane secetur parallelo existente
Oppositis planis , erit ut cylindrus ad cylin-
drum ita axis ad axem.

Cylindrus enim AA plano H6 secetur parallclo

existente oppositis planis AB , FA, et occurrat

axi EZ planum in K puncto; dico esse ut 13H

Cylindrus ad Cylindrum HA ita-zEK axem ad

axem KZ.

a avec le. Mais un cône est. à un cône comme un cylindre est à un cylindre,
car un Cylindre est le triple d’un cône qui a la même base et la même hauteur;
car on a démontré que tout cône est la troisième partie d’un cylindre qui a la
même base et la même hauteur que le cône( to. 12 ); un cylindre a donc avec
un cylindre une raison triplée de celle que sa a avec le. Donc, etc.

PROPOSITION. X111.

’Si un cylindre est coupé par un plan parallèle aux plans opposés, l’un des
Cylindres sera à l’autre cylindre comme l’axe du premier est à l’axe du second.

Car que le cylindre AA soit coupé par un plan Ho parallèle aux plans opposés
AB, TA, et que le plan HG) rencontre l’axe E7. au point K; je dis que le cylindre
BH est au cylindre HA comme l’axe EK est à l’axe K2.
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EzCeCÀÉo-Oo qui? à 152. Jim a” ËuaË’repœ 7è.

V n! u a ...pas”): Ëæl tri A, M crament, un: truffions-av au,»

[1273 EX a’t’Eow l’au (landau-0703? aï EN, NA, tu;

«N 2K l’eut ôtatênmvoô’v si Z3 , EM , nul néo-6m

d à?) 70:7 AMtn’rÏEovoç nU’Àt’vJ’poç 5 0X 05 flairez;

ci 0H, (PX xénon xal ÊanCeCAn’atGœ thaï TêviN,

2. flpet’uv brimât: quaÉÀAnAcz 707; AB, I’A,

aux) and"; Béa-eau 765 0X nult’vd’pow un) 71’016;-

nmw 706; P2, TT minou; 7199) ne N, 7H

Producatur enim El axis ex maque parte
ad Puncta A , M, et ponantur axi quidem Ex

æquales quotcunque rectæ EN , NA , ipsi verop

ZK æquales quotcunque ZE, ZM, et intelli-

gatur circa AM axem cylindrus 0X cujus bases

circuli QI! , 49X 5 et ducantur par N , Z panda

plana parallela ipsis AB, FA, tet’basilrus cylindt

dri 0X; et faciant r2 , TY circulos circa N, î

Il 2" axe’wpat. Katl Ëml ai AN, NE, EK a’t’Eoveç l’a-o:

n’a-lui aîAMîMIç’ oî Ëpœl IlP , PB, BH xU’ÀwJ’po:

7:73; êAM’Àouç n’a-lu à; a; Balata. leur à? n’a-w

aï Battu? île-a: tiffe: un? oî HP, PB, EH zw’Àw-

«5’90: c’tÀÂn’ÀOIç’ô. E772) lotît! mal 05’5 AN, NE, EK éfo-

Ve; 7001 eialv7 o’tMtïÀotç, sial A? Ml aï HP, PB, EH

«fluate: l’a-o: nia-miam, nul 30-717 701w 75 Mu?-

de; 75v AN, NE, EK vu; 700’192; 757 HP, DE,

centra, Et quoniam axes AN, NE, BIC æquales
inter se sunt; ergo cylindri 11?, PB , EH inter.
se ’sunt ut bases. Æquales autem saut bases 5,

æquales igîtur et nr , PB , BH cylindri inter se.

Quoniam igitur et AN, NE, Ex axes æquales saut.

inter se , sunt autem et Cylindri IIP, PB , EH æqua-

les inter se, et æqualis est multitudo ipsarum AN ,

NE, EK multitudini ipsarum nr, PB, 11H 5 quota-l

Car prolongeons de part et d’autre l’axe EZ vers les points A, M 5 faisons tant
de. droites EN , NA qu’on voudra égales chacune à l’axe EK, et tantd’autres droites.

ZE, 551M qu’on voudra égales chacune à. l’axe ZK ; autour de l’axe AM concevons le

cylindre 0X, ayant pour bases les cercles on, (px; par les points N, z , soient menés
des plans parallèles aux plans AB, rA, et aux bases du cylindre 0X, et que ces
plans engendrent les cerclespz, TT, autour des centres N, a. Puisque les axes
AN, NE, En sont égaux entre eux, les cylindres up, PB , BH seront entre eux
comme leurs bases. Mais leurs bases sont égales; les cylindres up , PB, 8H sont:
donc égaux. Puisque les axes AN, NE , EK sont égaux entre eux; que les cylindres
m’ , 93,131; sont aussi égaux entre aux , et que le nombre des droites AN , NE, EK
est égal au nombre des droites HP, P8, au, l’axe AK sera le même multiple
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-’ (BH8t innAaw’wv défet 5 AK 01’wa 705 EK enliera;

TOCdUTœWÀŒWIŒV avec: un? 5 IIH xéAttIÆpoç 703

HB xuÀilepou. Ami ni mini dît un) «influa-itou

iniv 5 MK aïva 705 K2 raifort»; redemanda:-
citer in) nazi 5 XH miùtvîpeç’ 705 HA uuÀith’pou.

tu) si ’4’" in; Écrit; 5 KA 51”va 765 KM 150w ,

706; ira-Q9 uni 5 ITH ZÉÂWÎPOÇ 16,3 I-lX uuÂiv-

d’un? si il? peifwv ci 5(wa 705 a’t’Eovoç, milan)

miel uüÀwÊpoç 703 uuîu’yclpoum , nui si imita-w,

haie-cm" Tèd’d’a’PwV d’à y37296511 Éva-w" , 5:50,va

fait! 75v EK , K2, KUÀl’væFaw dt 75v BH , HA , si,-

plexigitur axis AK ipsius 31C axis, totuplex erit et

HH cylindras cylindri H8. Propter eadem utique
quotuplex est MK axis ipsius KZ axis totuplex est
et XH cylindrus cylindri HA. Et si quidem æqua-

lis sit axis KA axi KM , æqu’alis erit et HH Cylin-

d’rus cylindra HK, si autem major axis axe major

et cylindrus Cylindro , et si minor, minr; qua-
tuor igitur magnitudin’ibus existentibus, axibus

quidem EK , KZ , cylindris vero BH , HA , sumpta

sunt æquemultiplicia, axis quidem EK et cylindri

BH, et axis AK et cylindri 11H; axis vero KZ et
à Anima: imbu; vroAAxvrÀaÉa’rat,’1-cô,1.têv EK c’t’Eoroç cylindri HA, aXÎS KM Ct Cylindl’us HX- Et

” demonstratum est, si superat KA axis axemKM , superare et cylindrum HH Cylindrum HX 5
nazi 700 BH uuÀiyJPau , 3 , 72 AK alfa? nui o
l’IH uâÀwJ’poç, 705 «là KZ «150110; nul 705 HA

nuÀo’vÆPou, li, TE KM 01’va nazi (il-1X KUÂIIVÆPOÇ’Qo

Ketl (Palatin-au , in si Ôwepe’xet a KA à,va 708 KM

ëËoroç, 6975959621 nazi EUH attiÀer’poç 70:7 HX zw-

et si æqualis æqualem ; et si minor , minorem ;
est igitur ut axis EK ad axem KZ ita cylindrus
13H ad cylindrum HA. Quod oportebat osten-

N’vîpou, ml eîi’a’aç, l’a-0;, un) si ËÀaÉ’r’raw, ËAaÉ’ra-ww dere.

t a si r,gin-w alpe: ai; 5 EK aïwa wpoç TGV KZ enfant une);
al5 BH néÀtyËpoç 7435; Tir HA uâÀtvÆpov. 07729 Je:

&îgdlo
à. s.

de l’axe E-K que le cylindre Un l’est du Cylindre H3. Par la même raison , l’axe MK

est le même multiple de l’axe K2 que le’cylindre XH l’est du cylindre HA. Si donc
l’axe KA est égal à l’axe KM, le cylindre m1 sera égal au cylindre HX; si l’axevKA

est plus grand que l’axe KM, le cylindre m1 sera plus grand que le cylindre HX,
et si l’axe KA est plus petit que l’axe KM, le cylindre 11H sera plus petit que le

cylindre Hx. On a donc quatre grandeurs, les axes EK, KZ, et les cylindres
BH, HA; l’on a pris des équimultiples de l’axe EK et du cylindre EH, savoir,
l’axe AK et le cylindre 11H; on a pris aussi des équimultiples dé l’axe KZ et du
cylindre HA, savoir, l’axe KM et le cylindre HX; et l’on a démontré que si l’axe

KA surpasse l’axe KM, le cylindre nH surpassera le cylindre Hx, que si l’axe KA
est égal à l’axe KM, le cylindre rut sera égal au cylindre HX, et que si l’axe KA-

est plus petit que l’axe KM, le cylindre KM sera plus petit que le cylindre Hx;
l’axe EK est donc à l’axe KZ comme le cylindre EH est au cylindre’HA ( déf. 4. 5’).

Ce qu’il fallait démontrer.

.;., ;..

ù. a; 1:9..."Wt4zflèv”

. Lili-a.

.’ il;

I

y,
Æ

Y
à

Vilv’mu-fl- . * "vu-Dm. 4’ ” Wr’ :4»A MN,-
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un LE DOUZI’ÈME’LIVREÏ DES ÉLÉMENTS, n’EucLinn.

l

, a . ’ i»IIPOTAEIE un PROPOSITIO, XIV.
Ci Évri 1’6th flairerait livre; me; au) uâÀwÆPo: In æqualibus basibus existentes coninet cylindri

vrpôç àAAn’Aoug n’ait! à; Tel-(3’471. inter se sunt ut altitudines. . ,
’ . Harem-av 7029 Ë7ri l’azur Baie-env, 75v AB,,I’A v Sint enim in æqualibus basibus AB, I’A,,cy-

lindri .EB .zA; dico. esse ut- EB. cylindras, ad

ZA cylindrum itaHe axem ad KA axem. a

xuàtvîpoz ai E8, ZA’ Ai?!» 371 s’en-h: ai; 5

EB ’uâÂva’poç’wpàç 769 ZA utÏAIyÎPOr sans; 5

H8 alfa»? wpàç Tôt! KA niions.
a

EuCeCMiaûw flip à KA Ëâwr in") 7?; N anyeïav, PrOducatur enim KA axis ad pünctutn. N ,

au) mie-9a) 76:5 HG) 01’501): l’a-o; 5 AN, nui wepl ponaturque ipsi H9 axi æqualis ipse AN, et circa

0150m 7è, AN MN,,æpoç yeyofia-eœa a rMLEwe) axem AN intelligatur cylindras FM. Quoniam
015,, a; El; a rM némyæpo, 57,3 en) gui-ra 34,9; 21,0-), igitur cylindri EB, FM in eâdem altitudine surit,

wpàç ciÀÀziÀouç sic-i1! (5; ai Baie-erg. leur (92’ aie-w inter se sunt ut bases. Æquales autem sunt

ai fléau; &AÀn’Àmç’ in: Ât’pot aïe-i aux) ai EB, bases inter se; æquales igitur sunt et cylindri

PROPOSITION XIV.
Les cônes et les Cylindres qui ont des bases égales sont entr’eux comme leurs

hauteurs. t. Que les cylindres ne, ZA ayent’des bases égales AB , I’A ; je dis que le cylindre

EB est au cylindre ZA comme l’axe H6 est à l’axe KA. i
on Car prolongeons l’axe KA Vers le point N, faisons AN égal à l’axe H6, et au-

tour de l’axe AN concevons le cylindre rM. Puisque les cylindres E8, rM ont la
même hauteur, ces cylindres sont entr’eux comme leurs bascs( 11. 12 Mais
leurs bases sont égales entr’elles; les cylindres EB, rM sont donc égaux entr’eux.
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rM ndÀwJ’po: aîANiÀotç3. K12 imi xdÀndpaç 5

2M imvréJ’a) TÊTfln’le 797 ZA rapatAM’Àgu guru

707; dwevœvw’ov ËWIWÉÎOIÇ’ ’e’arrw d’un (in; (il FM

31009990; WPdÇ 7’09 2A utiNvd’Pov 057w; (i AN

«lifter wpèç 75v KA défont. Ira: dé ion-w 5 ,uêv

FM nu’An’Æpoç vrai EB uuN’vJ’ptp, 5 dl AN alfa"!

793 H6 alfow’ 307w alfa à; 5 EB :w’AwJ’poç mati;

757 2A uâÀwdpov 037w; Ë HG) alfa»! 7rptiç 78v KA

calfatait. fig dé 5E3 xdàtvdpoç and; "rôti ZA 1:6sz-

J’Pov 057m5 ABH naira; wptiç 73v FAK nôyovâ’

un; à; alpe: 5 H6 calfat! wpa’ç 73V KA calfatant 037w;
5 ABH naïve; wpôç FAK mâtiez! nazi 5 EB nâÀ’thlpa’ç

74:3; 757 ZA nu’Àlepov. 0772p Ê’J’ei (Païen.

En, FM inter se. Et quoniam cylindrus ZM se-

catur plana FA parallelo existente Oppositis

planis est igitur ut FM cylindrus ad ZA cy-
lindrum ita AN axis ad KA axem. Æq’ualis’ au-

tem est quidem FM cylindrus cylindio E8 , axis

vero AN axi HG; est igitur ut EB cylindras
ad ZA cylindrum ita H9 axis ad KA axem.
Ut autem EB cylindrus ad ZA cylindrum ita

ABH conus ad FAK conum; et igitur ut HG)

axis ad-KA axemita est ABH conus ad FAIC co-

num, et E8 cylindras ad ZA cylindrum. Quod

oportebat ostendere.

Et puisque le cylindre ZM est coupé par le plan TA parallèle aux plans opposés ,
le cylindre TM sera au cylindre ZA comme l’axe AN est a l’axe KA. Mais le cylindre

l FM est égal au cylindre EB , et l’axe AN égal à l’axe He; le cylindre ne est donc

au cylindre ZA comme l’axe ne est à l’axe KA( i5. 12 ). Mais le cylindre EB est
au Cylindre ZA comme le cône ABH est au cône FAK( to. 12 ),- l’axe HG) est donc
à l’axe KA comme le Cône ABH est au cône rAK, et comme le cylindre EB est au
cylindre 2A. Ce qu’il fallait démontrer.
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q .- ..ïîfiPaæAzï’â un memento xv.
T5? YIN mixeur aussi wàiydpm àyrtwewdrdqu Æ’qualitnn conoru-m et cylindrorum reeipnoeæ

c I N PI x r? I x I I iau Battu; 101904201, un au: www au: 1:0).ti surit bases altitudinibus; et quorum canonna
et eylindrerum reciprocæ sunt bases altitudi-9 I l N r ad’item! 019717167079wi et; Béa-et; 70;; daleau! t’a-al

i ’ ’ nibus, æquales sunt illi.A a in: - -91017 EKEIVÛI-

t Emma-Zut; l’eut 1:5on nazi utiAwJ’poz, 51! Qu’a-et;

fait! toi ABTA, EZHG milan, diamètre: d’à
ail-rôt, ni Ar, en, olim; «DE oÎ KA, MN, a?
Tue; au? dal» sier 15W» 14:3va il nuàit’d’pwu,

anywevvrÀnpaîo-dæçqtu ai AS, E0. udAzudlpqr

1534;) il?! 71’511 AS , E0 uuÀit’îpw duraievro’ydagw

0’ ’ N (I l ’au Bateau; 70:; valeur, un Écrit!” ai; il ABTA

Sint coni et cylindri , quorum Bases
quidem ABFA EZHQ cireuli- , diametri- autem

ipsorum ipsæ AP , EH , axes vers KA, MN,
quæ et altitudines surit co-norum vel cylindro-

rum; et compleantur cylindri A: , 30; dico
A5, EOeylindrorum reciprocas bases esse alti-
tudinibus , et esse ut ABFA basis ad E2116 basim

fléau; 7.02; 7;"; EZHO flic-[y 037w; 75 MN 34,0; ita MN altitudinem ad KA altitudinem.
7:96; Ttl KA 340;.

T5 7,)? KA 574,5; en; MN 5’45, 777-0, j’y-gy êa-fiy, Etenim KA altitudo altitudini MN vel æqualis

î, 0d. En!» wpéTePw 761w. E", au "a; 5 A; est, vel non. Sit primum æqualis. Est autem
5 Vitu’Nydlp’oç’ EÔ nolivæptp l’a-0;. OÎ à? tin-à tria A! cylindras cylindro 5° æqualis’ In eâdem
. «673 daim; d’y-ré; :255th nazi nu’Âlt’leOI tapi; aîAAü- autem altitudîne existentes coni et cylindri

il V PROPOSITION XV.
Les bases des cônes et des cylindres égaux sont réciproquement proportion-

. nelles aux hauteurs; et si les bases des cônes et des cylindres sont récipro-
quement proportionnelles aux hauteurs, les cônes et les cylindres sont égaux

3l- entr’eux.a Soient les cônes et les cylindres égaux, dont les bases sont les cercles ABTA ,
V une), qui ont pour diamètres de leurs bases les droites Ar, EH, et dont les axes sont
1 les droites KA, MN , qui sont aussi les hauteurs des cônes ou des cylindres ; ache-

Ît A vous les cylindres AIE, 130; je dis que les bases des cylindres A2, 150 sont réci-
V’ i proquement pr0p0rtionnelles aux hauteurs; c’est-à-dire que la base ABFA est a la
l Il base une comme la hauteur MN est à la hauteur KA.
- ’ Car la hauteur KA est égale à la hauteur MN ou elle ne lui est pas égale.
Qu’elle lui soit d’abord égale :puisque le cylindre A3 est égal au cylindre E0 , et
que les cônes et les cylindres quiont la même hauteur sont entr’eux comme leurs
W

. I (à. gap-b .M4-» a;
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A00; aie-ln à; ai Baie-u;° l’a-n alpe; nazi si ABTA

Bien; 7? EZHG flairer (5072 nazi eir7me7ro’v6w3,

à; il ABTA Baie]; 7rpô; 72’111 EZHG Baie-w 037w; 7è

MN 340; wpô; 76 KA 540;. AÀÀai dei ,uti 377w 73

KA 340; 753 MN l’a-0V, in: 2’770» M2751! 73 MN4,

nazi demande: aîné 70:7 MN.ô’«l»ouç 70,3 KA l’a-av 75

HM, nazi dal 705 Il angelot; trapu! i790.) 5 E0 mihr-
J’po; immun) 753 TTK 7ratpetÀM’Àge 707; 759 EZHQ,

P0 dum Ëwzwéd01ç5, nazi airai Baisse»; Mir
70552116 minima, 340w; «il 705 IIM ndAwîpoç ye-

[Il

B

retirât» 5 E2.Keti 5m) l’a-0; ËO’TlV 5 As: nu’NvJ’poç

7gb" E0 nuÂiyJ’pq) , e’t’AAoç dé 71; 5 E2 nu’ÀwJ’poçô’

107w alpe: 05; 5 A5 nÉAtvdpeç 7rp0’ç 78v E2 nu’Awd’poy

037w; 5 E0 ndÀwdpoç wpô; 7dv E2 nu’ÀwÆpor.

A70: 05; fait! d A5 nu’Àwdpo; wpà; 75v E2 nu’Aw-

dp0y7 057w; Il ABI’A Baie-1; api; 71’111 EZHG Baie-lys,

67:?) 702? 73 oui-ri i540; n’ait: 0Î AS, E2 nu’Âva’por

de; dé 5 E0 ntiîwdpoç wpà; 70W E2 037w; 73 MN

inter se sunt ut bases; æqualis igitur et ABFA
basis basi 22H65 quare et reciproce , ut ABFA
basis ad EZHG basim ita MN altitudo ad RA

sit KA altitudo
altitudini me æqualis, sed majorpit un, et
altitudinem. At vero non

auferatur ab ipsâ MN altitudine ipsi KA æqua-

lis IIM , et per Il punctum secetur E0 cylindrus

plano TY2 parallelo oppositis planis circu-
lorum EZHG, P0, et in basi quidem. EZHG ,
altitudine vero DM cylindrus intelligatur 132. Et

T
E

E HZ

quoniam æqualis est A: cylindrus cylindre E0,
alius autem aliquis cylindrns E2; est igitur ut A3

cylindrus ad E2 cylindrum ita E0 cylindrus
ad E2 cylindrum. Sed ut quidem A: cylindrais
ad E2 cylindrum ita ABFA basis ad EZHG ba-
sim; sub enim altitudine eâdem sunt AP., E2
cylindri; ut autem E0 cylindrus ad E2 ita MN

bases ( 1 I. 12 ), la base ABTA sera égale à la base EZHe; les bases sont donc réci-
proquement proportionnelles aux hauteurs, c’est-à-dire quelabase ABrA est à la base
EZHG) comme la hauteur MN est à lahauteur KA. Mais que la hauteur KA ne soit point
égale à la hauteur MN, et que la hauteur MN soit la plus grande. De la hauteur MN,
retranchons la droite HM égale à la droite KA, et par le point n coupons le cy-
lindre E0 par le plan TT2 parallèle aux plans des cercles une, po, et conce-
vons un Cylindre E2 dont la base soit le cercle une, et dont la hauteur soit nM.
Et puisque le cylindre AS est égal au cylindre E0, et que E2 est un autre cylindre,
le cylindre A: sera au cylindre E2 comme le cylindre E0 est au cylindre 152(7. 5).
Mais le cylindre A3 est au cylindre E2 comme la base ABrA est à la base EZHe
( 11° I2 ), car les Cylindres AS, E2 ont la même hauteur, et le cylindre 150 est

llI. 24.



                                                                     

I t I .7..A;, -A .4 :3.1 un u,

l’a dal-0; 7rp0; 70 Mn 340;, 5 702p nthlvdpo; Ém-
JÎ arétin) flaquant: Tél T’r2 wapeeMn’Àtp 3’97: 707;
. ’ airerait-riot: inme’dezç’ 307w alpe: neti9 05ml ABTA

paie-1; 7113;. 713v BZHG flairer 037w; 70 MN 0’40;

7,00; 75 Mlfl’dxlæoç. 1007 de. 70, Ml’I i540; 7gb" KA

3’412? i071? alpes à; il ’ABFA Bain; 717:0; ’7’th

ÈZHG 1805m! 03700; 7è MN’ dal-0; 7rp0ç 75 KA

i540? 75v alpes A5, E0 nuÀI’rJ’ptev aîwrnrwro’y-

’ i v 600071! etî Baie-et; 707; d’aléa-w.

a Anale.) trôntAE, E0 nuh’vdpœv 3077176700-

dénantit-ni flairer; 707; daleau, nazi 30-70» (in; il

ABTA Balflçiwpàç 73’11” EZHG Baie-w oit-rai; 70

MN 5’40; 7rp0; 70 KA ddaç’ Aigu) 0,7: l’a-0; ËU’Tl?

N
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altitudo ad Mn altitudinem; etenim cylindrus
E0 Secatur plano T12 parallelo existente oppo-

sitis planis; est igitur et ut ABTA basis ad EZHG

basim itaMN altitudo ad MIT altitudinemÂÆqualis

autem est MI! altitudo altitudini ICA ; est igitur

ut ABFA basis ad EZH0 basim ita, MN altitudo

ad KA altitudinem ; cylindrorum igitur Ai , 17.0

reciprocæ sunt bases altitudinibus.

’ At vert) As, ne cylindrorum recîprocæ baies

sint altitudinibus , et sit ut ABFA basis ad EZHG)

basim ita MN altitudo ad KA altitudinem 5 dico

æqualem esse AE cylindrum cylindra E0.
5A3 néÀwJ’poç 7,5 E0 nuÀiyd’pçe.

Iisdem enim constructis , quoniam est ut
ABFA basis ad une basim ita MN altitudo adtu t a sa r a I aTew 702p «07th net7ata-neuat092v7mv’ 27m 277w

. d h f
au; n ABTA Bain; wpoç mir EZH0 Baie-w 06m; 70

x

au cylindre E2 comme la hauteur MN est à la hauteur Mn (’15. 12), car le cy-
lindre E0 est coupé par le plan TY2 parallèle aux plans opposés; la base ABrA
est donc à la base EZH0 comme la hauteur MN est à la hauteur Mn. Mais la hau-
teur Mn est égale à la hauteur KA ; la base ABTA est donc à la base une comme
la hauteur MN est à la hauteur KA ; les bases des cylindres A57 , E0 sont donc ré-
ciproquement proportionnelles aux hauteurs de ces cylindres.

Mais que les bases des cylindres AS, E0 soient réciproquement proportionnelles .f
aux hauteurs,’ et que la base ABTA soit à la base une comme la hauteur MN est à l
la hanteur KA ; je dis que le cylindre AS est égal au cylindre 150.

Car faisons la même construction. Puisque la base ABTA eSt à la base EZHO
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MM dloçwpôç 70 KA 540;, l’eau (il 70 KA i540; 71:5

MIT 342V 307w alpe. «lui ABFA Baie-I; 7rp0’; Tilt’

EZHG Baie-w 057e»; 7d MN 5’440; 7rp0; 7è MU

drlaçlo. AÀX à; pair il ABTA Baie-1; 7rp0; 71iv

EZHG Belon 037w; 5 A3 nu’Awd’po; wpàç 70v

E2 ndÀtrÆpor, 57:0 yeÊp 70 4670 0’40; eiav’v’ 05;

d’à 73 MN i540; 7rp0; 70 Mn 340;" 037w; 0 E0
ntiÀmeoç wpà; 701! E2 ndltvdpov’ 30-711! a’z’pœ 05; 5

AS nta’AwJ’po; tapi; 75V E2 nu’AwJ’poy 00’700; 0 15.0

ndàtrdpaç vrpti; 789 E2 nu’Awd’povm’ 1’00; alpeui

A5 ndàlvdpoç 70:0" E0 nukiydpm. 00-41570); ü nazi

Ëwl 75v na’wwr. 072p ide: défet.

KA altitudinem , æqualis autem KA altitudo alti-

tudini Mn, est igitur ut ABFA basis ad une
basim ita MN altitudo ad MII altitudinem. Sed ut

quidem ABFA basis ad une basim ita A: cylin-
dras ad E2 cylindrum , étenim sub eâdem alti-

tudine saut; ut autem MN altitudo ad Mn al-
titudinem ita E0 cylindras ad E2 cylindrum; est

igitur ut A! cylindras ad E2 cylindrum ita
E0 cylindras ad E2 cylindrum; æqualis igitur
A: cylindras E0 cylindro. Similiter autem et
in conis. Quod oportebat ostendere.

du

comme la hauteur MN est a la hauteur KA, que la hauteur KA est égale à la hau-
teur Mn, la base ABTA sera a la base EZHG) comme la hauteur MN est a la hauteur
Mn. Mais la base ABTA est à la base EZK-I0 comme le cylindre A2: est au cylindre E2

( n. 12 ), car ils ont la même hauteur, et la hauteur MN est à la hauteur Mr!
comme le cylindre E0 estau cylindre E2 ( 15. 12 ); le cylindre As: est donc au
cylindre E2 comme le cylindre E0 est au cylindre E2; le cylindre A5: est donc
égal au cylindre E0 (9. 5). Il en serait de même pour les cônes. Ce qu’il
fallait démontrer.
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’npoTAzrz :ç’.

A150 1630m)? flapi 73 :2513 xe’wpav Éva-«w, si;

73:! perfora xônÀov flambant! Ïcc’wÀeupôv Te nazi

&pTIOI’FÂEUPDI’ ËyfiPeN’cu , pas) 443w Toi? imita-o-

roç minou.

Errata-av oi 62923172; No miam: aï ABTA,
EZHG) flapi 75 «675 ne’wrpov 73 K’ de? d’à ai; 73v

neigea RâMÂÛV 73v ABTA woÀd’ywvov Ïa-ÉWÂeuPo’v

TE ami épwo’wàeupovI Ë’npat’wivoufiatâ «tarifer 705

PROPOSITIO XVI.

Duobus cireulis circa idem centrum existent-1

tibus , in majori circulo polygonum et arqui-
laterum et parilaterum describere, non tan-
gentcm minorem circulum.

Sint dati duo circuli ABFA, EZK-10 circa idem

centrum K; oportet igitur in majori circulo
ABPA polygonum et æquilaterum et parilate-

rum describere, non langentem EZHO circulum;
1521-16 uu’nAou.

imam 7è!) au 703 K nanan eôegî’œ à 3K4, Ducatur enim per K centrum recta BKA, et

a puncto H ipsi 13A ad rectos angulos duca-
tur HA , et producatur ad F; ergo AP tangit .
EZHG circulum; secantes utique BAA circum-

!» N N l, 1 un) dwô 700 H amadou 7p BA 2562m2 vrpàç êpôaç
17x91» a; HA, nui M966!» in) 75 P ri AI nife.

tËÇoÉWTâTdI 70:7 EZHÊ nünÀou’ répvowe; N1 nuit!

a 13A A flePlÇEIPemyr fixa, au; 7;", âflkem, «J15; ferentiam bifariam, et dimidium ejus bifariam ,
fixa , un) 7051-0 ée) 70,053,795, uaTdÂu’xLoluley et hoc scmper facientes, relinquemus circumfe-
WEP’çéPEIœy gagna", 7;; AA. Aeaejçpaw, au) rentiam minorem ipsâ AA. Relinquatur, et sit
’ si 2’57.» à AA, ad) 3m), 706 A a.) 7;", 3A negro; AA , et a puncto ad BA perpendicularis ducatur
fixeœ à AM, un; «nixe,» 37,) 7.3 N, au) ’emçu’x- AM , et producatur ad N , et jungantur 1m ,

’i. . . v N x l z l..Lï ’ ’ PROPOITION XVI.
Deux cercles étant concentriques, décrire dans le plus grand un polygone

dont les côtés égaux et pairs en nombre ne touchent. pas le plus petit cercle.
Soient les deux cercles ABTA , EZHe ayant le même centre K 5 il faut dans le plus

grand cercle ABTA, décrire un polygone dont les côtés , égaux et’pairs en
nombre , ne touchent point lepplus petit cercle EZHG.

Car par le centre K menons la droite BKA , du point H menons la droite HA per-
pendiculaire à EA, et prolongeons cette droite vers le point r; la droite Ar

s touchera le cercle EZH6( 16. 5 ). Partageons l’arc BAA en deux parties égales ,
sa moitié en deux parties égales , et faisons toujours la même chose; il restera un
arc plus petit nue l’arc AA( 1. 10 ). Qu’on ait cet arc, et que cet arc soit AA;
du point A menOns la droite AM perpendiculaire à BA ,- prolongeons cette perpen-
diculaire vers le point N , et joignons AA, AN 51a droite AA sera égale à la droite AN.

.427.

. Nm."F’zçaï. u

au.

nana.

i355 m, taxer a , et

1

ÇX’Î

3;"- p. r

s t fi
v
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daman! et; AA, AN’ in défia Ëa’rir3 à AA tri?

AN. Kati Ère) wœpéÀÀuÀdç Êrnv a; AN tri? Aï,

si JE AF e’æaiwre’rau 105 EZHQ ndxÂou’ à; AN

d’un et)» Èçéwre’rau 10:7 EZHG nânàouf WOÀÀq;

AN; æqualis igitur est AA ipsi AN. Et quo-
niam parallela est AN ipsi AF, ipsa vero A]?
tangit EZHO circulum , ipsa igitur AN non
tangit EZHG circulum; a fortiori igitur AA,

I N I
5px cri AA , AN aine Ëcpawrrrov’rau TOU EZHG nu-

N 3l s x samati. Eaiv N4 7p AA 2139214 leur; navra To auvexeç

I 3 Î ’ IËyuppoa’wmv et; 75v ABI’A nouer, eyypœçno-n-

74:5 eiç 75v ABTA miner woAâ’ywvov îa-o’wÀeuPo’v

6 X ’ ’ i A. N ’ ITe un aprzowÀeupov, ,un «lavai! TOU Mon-"raya;

I N à! Nmanitou vau 1521-16. 072p de: mina-au.

AN non tangunt EZHG circulum. Si autem ipsi
AA rectæ æquales deinceps aptabimus in ABPA

circule, describetur in ABI’A circulo polygo-

num et æquilaterum et parilaterum , non tan-
gens minorem circulum EZHG. Quod oportebat
facere.

Et puisque AN est parallèleà Ar, et que Ar touche le cercle une, la droite AN ne
touchera pointle cercle une; les droites AA, AN ne toucheront point le cercle
une, à plus forte raison. Si donc l’on applique au cercle ABTA, à la suite les
unes des autres, des droites égales à la droite AA ( 1. 4), on décrira dans le
cercle ABTA, un polygone dont les côtés égaux et pairs en nombre ne tomberont
pas le plus petit cercle une. Ce qu’il fallait faire.

r v -ufinlhastrrM- 7.. yx. ...]:- , 1).. nul En p
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maculai: :Ç’,

il h h ’ h ’ ’ NA60 comparu m’a: Ta ava-o xEV’Z’POV ovo-cor, si;

tu h I 3 IMit! perfora «papou: (trépan woAueÆpov 877Pat’440u,

N N î h i 9(a; «Laver 7M; chinera; atpm’potç mon: 7m em-

(poiretœrl.

K N x Q ) t INevorio’Bæo-œv duo compati mp1 70 azur a newpov

N h i
73 At de; datai; 7m! perfora. GÇÆTPdV CTEPEOV

. . K N N 9 Iwoadedpov autorisa, un «Laver 711; âÀGCT’TOVOÇ

i i ai rUÇdIIPdç non-ct 7M empaumai.

N a I s tTerptria-Ûwcow ai trompa: armada) mu du

N ,I a] h C p I Jnu KEM’POU’ marra: «in au raya: KUKÂOI, 2m:-

f N ï x Idaimp pureau-n; Tu; flamenca mu neptçepapeyau

N e l a I a t N . cl x3rrou nymunmou nave-ra n comme une un:

a cl si I î I i e Iune ont; au 62cm»; empans-autel; va MMIKUKÂIOV,

t a. I a I a x
’ro à, œÜTou ËnCœAÀoluevov 671776de flouiez: 2m

a. a I ru I I xen; emparera; Tu; îçdlpdç KUKÂM’. Kan Ça:-

l d X I 3 r e rrepov on mu payiez-or, amidnvrep n Æzœyerpoç

a. I a si a x X A. t I lsur; rompu, un; en: un 700 nymunhzou chat-

h N I l i ’ hMargot; dnAatN aux; 70:2 nuquu, [4wa 20”"

N N i si i n-’interdit 7M si; 70v miner n 714V rtpoupœr «harpo-

PROPOSITIO XVII.

Duabus sphæris circa idem tcentrum existen-

tibus, in majori sphærâ solidum polyedrum
describere , non tangens minorem sphæram se-
cundum superficiem.

Intelligantur duæ sphæræ circa idem cen-
trum A 3 oportet igitur in majori sphærâ soli-
dum polyedrum describere, non tangeits sphæ-
ram minorem secundum superficiem.

Secentur sphæræi plane aliquo per centrum
ducto; sectiones igitur erunt circuli, quoniam
manente diametro et circumducto semicirculo
[acta est sphæra ; quare etzin quâcunque si
intelligamus semicirculum , planum ejus pro-
ductum planum efficiet in superficie sphæræ a
circulum. Et evidens est, et maximum , quia
diameter sphæræ quæ est et semicirculi dia-
meter scilicet et circuli , major est omnibus
rectis in circulo vei sphærâ ductis. Sit igitur

PROPOSITION XVII.

Deux Sphères étant concentriques, décsire dans la plus grande sphère un
polyèdre dont les faces ne touchent pas la plus petite sphère.

Concevons deux sphères autour du même centre A; il faut dans la plus grande
sphère décrire un polyèdre dont les faces ne touchent pas la plus petite Sphère.

Coupons ces Sphères par un plan mené par le centre; les sections seront des
cercles, car une sphère étant engendrée par un demi-cercle qui tourne autour
de son diamètre immobile ( défi 14. I I ), dans quelque position que nous conce-
vions ce demi-cercle, le plan de ce demi-cercle étant prolongé produira un
cercle dans la surface de la sphère. Et il est évident que ce sera un grand cercle,
parce que le diamètre de la sphère, qui est aussi celui du demi-cercle, c’est-à-dire

du cercle, est la plus grande de toutes les droites menées dans le cercle ou dans

IFæù-nn - Job-:4 a Man. . Mana-.7 gang-.1»; *.;,.,L,- . v
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[airant 26021574. Enta) 05v Ëv ,uèv 737 ,uu’Cow coui-

pqt mina; à BrAE, Ëv d’à ri? hein-av: UÇdÎPçz

miam; 5 2H0, nui iipcôœauv 055757 déc drague-

ne: 7:95; ÊpÛaiç aËÀNiÀauç et; BA, TE, uni No

1:6qu mpi 73 «.513 teintant! ô’wwv 7:31! BrAE,

in majori quidem sphærâ. circulas BI’AE; in

minori autem sphærâ circulus 2H6; et duo
cantur ipsorum duæ diamètri 13A , TE ad rec-

tos inter se, et duohus circulis BPAE , nez

2H6 , si; 73? neigera uônÀov 73v BTAE volapü-

, I I 5 x a I a ,var monÀeupoy 72 un: apnovrÀeupor eyyeypœtpûw,

fui 443m: 705 haïra-ovo; xJuÀou 703 2H9, 05
wÀeupœi imam-av Ëv "n’a" BE TETdF’TnMGPl’qJ mi 13K,

1m , AM, ME, nazi ËweCeUxûeÎeœô, à KA (www

9 t t x a I a t a. , Nen: To N, au: area-Tara) une Nu A captent; sa)

circa idem centrum existentibus , in majori
BI’AE circula polygonum et æquilaterum et pa-

rilaterum describatur, non tangens minorem
circulum 2H6, cujus latere. sint in BE qua-
drante BK, KA, AM, ME, et juncta KA
producatur ad N, et erigatur a puncto A plane

la Sphère ( I5. 5 ). Que BrAE soit un cercle de la plus grande Sphère, et que 2H6
soit un Cercle de la plus petite Sphère; menons leurs deux diamètres EA, TE
perpendiculaires l’un à l’autre; les deux cercles BrAE, 2H6 ayant le même
centre, décrivons dans le plus grand cercle BrAE un polygone, dont les côtés
égaux et pairs en nombre ne touchent pas le plus petit cercle 2H6 ( 16. r2 ); que
les côtés de ce polygone qui sont dans le quart de cercle RE soient BK, KA,
AM, ME; joignons KA, et prolongeons cette droite vers le point N 5 du point A
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705 BTAE xénon Ëmvre’d’ç) vrpàçépeaiç â A3, un)

aupCaAAe’rœ 71,? êwztpareiçt "ni ç Fle’Pdç navrai 73

E, nazi (Plat 75; A3 nazi Ënwre’pzç "mir EA, KN

îwiwéæœ ËuCzCNia’Ûw, variateur: J’ai chai Toi. eîpn-

Mira: in) 717; ËWIQdVfl’œÇ tu? ç maffia; payiez-oui;

xénÀouç. Hoteitrwtmv, 51! ripmu’xàtat Zou-aï? in?

7551: EA, KN cheminait; Toi BEA, KEN. Kari
En) si en 599:5 ËM’I wpdç 73 705 BTAE minima

Êwiwedov, nazi min-æ cipal. Toi. Éloi. qui; SA i711,-

weJ’oÉ ira-71v 5968.8 7193; 73 708 BTAE minou Éri-

md’ovt (3075 au) Toi BEA , KEN illuminant 5990i

t’a-r; .798; TE: ne? BFAE rétama Ëwifleâoy. Km) Ëmi

Ï’ou 3072 7è BEA, KEN dymdnkm , Ë7ri wifi i’a-wv

et?) dlœjxérpwv 7559 EA, KN, ile-ct ion-i au; Toi

BE, RE, K3 Terapvnpciptœ aiÀÀn’Aolç’ in: aigu.

aïoli! Ëv 753.315 Terœp’rnptopt’tp wÀeupœi 705 vrom-

yaiveu Tocade-e21 sic-z au) ËV 707i; RE, K55 767:2?-

THHGPIIOIÇ in: 747; BK, KA, AM, ME eôeeicuç.

Eyyeypaitpdwà’œv un) germant! ai BD, OH, IIP,

P5, K2, 2T, TT, TE, ami Ëmë’eu’xdwauv aï

circuli BI’AE ad rectos ipsa A: , et occurrat su-

perficiei sphæræ in El; et per A! et utram-
que ipsarum 3A, KN plana ducantur, facient
utique ex dictis in superficie sphæræ maximos

circulos. Faciant, quorum semicirculi 35A ,
KEN sint ex diametris BA , KN. Et quoniam
ZA recta est ad’BPAE circuli planum, et omnia

igitur per EA plana surit recta ad BI’AE circuli

planum; quare et 35A , 103151 semicirculi recti
sunt ad BI’AE circuli planum. Et quoniam
æquales sunt 35A, KEN semicirculi, etenim
super æquales sunt diametros 13A, KN , æquales

sunt et DE, Bi, K5 quadrantcs inter se. ; quot
igitur sunt in DE quadrante latera polygoni
totsunt et in Bi , K5 quadrantibus æqualia
re’ctis BIC , KA , AM , ME. Describantur, et

sint no, on, nr, r3, x2, 2T, Tr, ra,
et jungantur 20, T11 , YP, et ab ipsis Ô, 2
ad BI’AE , circuli planum perpendiculares du-

cantur; cadent utique ipsæ in communes 13A, KN

la à t N ’ t A.20, TU, TP, me: une un! 0, 2 en") To "tau
BIAIS. 1:15wa Ê7n’md’oy radôme: û’xûwmr vrac-03v-

élevons la droite AIE perpendiculaire au plan du cercle BrAE ; que cette droite
rencontre la surface de la sphère au point E; menons des plans par la droite
AS et par chacune des droites BA , KN ; ces plans, d’après ce qui a été dit, pro-

fiduirout des grands cercles dans la surface de la sphère. Qu’ils soient produits ,
et que leurs moitiés BEA, KEN ayent BA , KN pour diamètres. Puisque la droite 3A

est perpendiculaire auiplan du cercle BrAE , tous les plans qui passeront par 53A
seront perpendiculaires au plan du cercle BrAE ( x8. 11 );l les demi-cercles BEA ,
KEN sont donc perpendiculaires au plan du cercle BrAË. Mais les demi - cercles
BEA , KEN sont égaux, car ils sont sur les diamètres égaux EA, KN ;f les quarts
de cercle BE, RE, K3 sont donc égaux entre aux; chacun des quarts de cercle
sa, K55! contient donc autant de droites égales à chacune des droites BK, KA, AM ,
ME que le quart de cercle BE. Inscrivons ces droites, et qu’elles soient BO, on,
l’IP, DE, KÉ, 2T, T’Y, TE; et joignons 20, TU, TP, et des points O, 2 enons
des perpendiculaires au plan du cercle BIAIS 5 ces perpendiculaires tomberont

m.-u.xkxA.A-t--4AA--t ..--. A;
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vau J’ai Ërri rai; zonai; «and; vair ÊrnrréJ’wr 70è;

BA , KN , ÊTEld’tirrep nazi Toi. 763V BEA, KEN irri-

7nde: ôpûa’. in: matir-ré 708 BI’AE miroton intim-

ÆOII. Hirr’re’rwo’ar, nazi Élu-www ai 0(1), 2X , nazi

l C2772 exigea) il 0X. Kari irrei Èr in"; tanzanien

sectiones planorum , quoniam et BEA , KEN
plana recta sunt ad BPAE circuli planum.
Cadant , et sint 0(1) , 2X , et jungatur 0X. Et
quoniam in ’æqualibus semicirculis BEA, KEN

1’076 851A, KEN in: chantonnera: aie-i1! ai B0,

K2 , rai notaire: intérim flair ai 0(1), EX, in
cipat Êerir a. fait: Oct) 737 2X, il d’à Bd) 71,7 KX. En:

J? nazi 32m ri BA 3M Tif KA in. mai Mimi aïpœ

si 0A Mmfï 7;? XA irrir i’o’n’ in"! cipat (in: ri

Bd) 7:93; mir 0A adret; t; KX 7.7254 mir XAt ria:-

æqualessumptæ sunt BO, K2, et perpendicularcs
ductæ sunt 00, EX, æqualis igitur est quidem.
0d) ipsi EX, ipsa vero Bd) ipsi Kx. Est autem
et tota 8A toti KA æqualis; et reliqua igitur
du reliquæ XA est æqualis.; est igitur ut Bd)

ad on ita Kx ad XA 5 parallela igitur est xo

dans les communes sections EA, KN des plans( 58. n ), parce que les plans
BEA, KEN sont perpendiculaires au plan du cercle BrAE. Que ces perpendiculaires
tombent dans les communes sections, et qu’elles soient 0(1), 2X; joignons (px.
Puisqu’on a pris les arcs égaux B0, K2 dans les ’demi - cercles égaux BEA , KEN ,

l, et qu’on a mené les perpendiculaires ou , 2x, la droite 0(1) sera égale à 2x, et la
droite Bd) égale à la droite KX. Mais la droite entière BA est égale à la droite entière

KA; la droite restante 0A est donc égale à la droite restante XA; la droite ne est
donc à aux comme KX est à XA; la droite X4) est donc parallèle à la droite KB (2. 6).

III. 25

a - t..Ùwffl, aga
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paiÀÀnÂoç en... Êa’TÎr à xo 7,71m. tu) Ëml Em-

’72,th "rër 0(1), EX 5996 in": mati; 73 70:7 BTAE
ratifiiez; Ëm’mdbr, vracPat’ÀîtnÀoç a’t’pat ici-Tir ri 0(1)

tu"; 2X. 1332196971 d’à 0167i; nazi 70W mali) ati X4),

20 (sipo: ile-au trial nazi wœpaiAMMI. Katl êml 7m-

PzMnAéç ému ri x4) 71,7 20, me à xo 7;? KB

Ëari wqpat’ÀÀnAar nazi ri 20 cipal. 725103 ion-i 7m-

pct’MnÀoç. Karl imëeuyruoiïwr attiraiç atÏ BO, KE’

73 KBOE silpat TeTpairrÀeupor Ër En, t’a-Tir Ëmm’Jço,

Éwetdtiwep Ëair (in? d’u’o edôeîau wapœ’AÂnÀOI, nazi

En, inat’ripatç attÎTÆr And? TuXo’r’raz amusât, ri

Suri Toi smash ËmÇu’yrupérn 269271 Ër 7:5 ardu-aï

27.7;er Écri "mît; waPaÀAiiÀolç. Ami Toi attirai

du nazi Ëuœ’re’porlo rôtir 2011T, THPT trapu.-

I a r a I t x èwÀeupœr er ert’ 20’711! humât). En: de sans" ’ro

ipsi 1C3. Et quoniam utraque ipsarum 00, 2X

recta est ad BPAE circuli planum 5 parallela igitur

est 0(1) ipsi EX. Ostensa autem est ipsi et æqualis;

et K0, 20 igitur æquales sunt et parallelæ. Et

quoniam parallela est x4: ipsi 20, sed K0 ipsi K8

est parallela; et igitur 20 ipsi KB est parallela. Et

conjunguntleas ipsæ BO , K2; et KBOZ igitur

quadrilaterum in uno est plane , quOniam si sint

duæ rectæ parallelæ, et in utrâque ipsarum sumpta

sint quævis puncta , puncta conjungens recta in

eodem plano est in quo parallelæ U). Propter ea-

dem utique et utrumque ipsorum 2011T , anr
quadrilaterum in uno est plano.rEst autem et TF2

4

Mais chacune des droites 0d), 2x est perpendiculaire au plan du cercle BTAE ; la
droite Cd) est donc parallèle à la droite 2X( 6. 1 r ). Mais on a démontré que ces
droites sont égales; les droites X4», 20 sont donc égales et parallèles ( 55. r r
Et puisque XcD est parallèle à :0, et X4) à KE, la droite 20 est parallèle à KB (g. 1 1).

Mais ces droites sont jointes par les droites BO, K2; le quadrilatère K80: est
donc dans un seul plan, car si deux droites sontparallèles, et si dans chacune
de ces droites on prend des points quelconques, les droites qui joignent ces
points sont dans le même plan que ces parallèles (7. 1 r) (Ü. Par la même raison,
chacun des quadrilatères zon’r, THPT est dans un seul plan ; et le triangle

U) Euclidcs hæc addere potuisset : Ü) Euclide aurait pu ajouter ce qui suit:
Rursus a punctis H , T ad BFAE cireuli plaa Des points H, T menons des perpendiculaires

au plan du cercle BPAE. Ces perpendiculaires
tomberont dans les communes sections BA , KN
des plans. J oignons les puints où ces perpendi-
culaires rencontrent les droites EA, KN , et joi-
gnons aussi IIB, TIC. Nous démontrerons sembla-

num perpendiculares ducantur; cadent utique in
communes planorum sectiones 13A, KN; conjun-i-

gantur puncta in quibus perpendiculares occur-
runl matis BA ,’KN, et jungantur ipsæ VHB, TK.

Similiter utique ostendcmus rectam KB parallèl-

lam esse ipsi T11. Ostensum est autem et rec-
tam’KB parallelam esse ipsi 20; recta igitur 20

parallela estipsi TU; quadrilaterum igitur 2011T

in une est plano. Propter eadcrn utique et qua:
drilaterum THI’T est in uuo plano.

blement que la droite KB est parallèle à T11. Mais
on a démontré que la droite K13 est parallèle à 20;

la droite 20 estdonc parallèle à TU; le quadrila-
tère 2011T est donc dans un seul plan. Le qua-
drilatèrc THPÏ est ’ dans un seul plan, par la

* même raison.

L zun». w fifi .5"- ........-........ V M" «- mu-
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c a a l t t. rTF5 Tpi’ywror Ër en ramadan). Eatr du retremper

N l ’ x iairrà TwV O, 2, I’I, T, P, T annelant 271*170

’ 7 ’ ,8 l 6’ IA emgeuprupteratç au un; , duo-"ra: 716’9le 71

N t i i N ..-o-xnyat crepaor woÀuedpor parafa Mir B; , K3

A. I I Ï ç ’neptçepelwr en fluPaIutJ’wr auyxemeror, (or Bat-

t l
C’EIÇ luit! Tac KBOE, ZOPT, THPT TETPœ’flÂEUPœ

i i x A:rai 75 TPEJ Tpigwror, repue» de To A arguer.

..., .,.... «mât... sec-rf
Hz. - v "-7-(1

q * Ça V g ,,-..,... ;vÎ:”" -’-»r--fl--’* r.ÇWt-Jf. --..,tt.t,,.--.,..,..., 1 v.-...xl, "f, 4.».
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triangulum in une plano. Si igitur intelligamus

a punctis O, E, H, T, P, Y ad A punctum
junctas rectas , constituetur quædam figura po-

lyedra inter circumferentias B5 , K5 ex py-
ramidibus composita , quarum bases quidem

mon, zonr , anr quadrilatera et ne trian-
gulum, vertex autem punctum A. Si autem et

t éd a 9 1 r I n.Eau e un 2m amuïra; 7M KA,

N I a x N t a twîieupwr, xaôacxep 27H Tnç K8 Ta aUTd. xant-

AM , ME

l x QI , n N N NC’ZÉUdd’wMEl’, Kit t7! 5’475 Tu? ÂOI’ÎHIJV ’TPIŒV TE-

I x ’ x na N CTŒPTnlucleV, un 2m TCU ÀOI7TGU apte-pactisiez)":

T pa z”,xx t a B

in unoquoque laterum KA , AM, ME , quemad-
modum in KB eadem construamus , etetiam in
reliquis tribus quadrantibus, et in reliquo he-
misphærio , constituetur quædam figura polye-

TPE est aussi dans un seul plan ( 2. I t Si des points O, î 7 n: T, P» T on am”
çoit des droites menées au point A, on aura construit entre les arcs BE, K: un
certain polyèdre composé des pyramides, dont les bases seront les quadrilatères
1030:, EOHT, anr et le triangle rus, et dontle sommet commun sera le point
A. Si sur chacun des côtés KA, AM, ME, nous faisons la même construction que
nous avousiaite sur le côté K8 , si nous faisons ensuite la même chose dans les trois
autres quarts de cercle, et dans l’autre hémisphère, nous aurons inscrit dans la

, ,w r a, -w.°*:*:.lS4ÏIF:Ï’.VV r ’

f, q. rift... -M t! .4-,1

.-r Ve

hi. La.
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I a. I a 1verroterie-27m 7: 096mm: woÂueÊpor e772) Pourpre-

t N à Éror’?’ ai; 7M açazpatr en wupatptidlwr wyvaetyeror

I? I i 14 t a I r x lsur Bora-eu; par 7a émanerez 727917112qu un; 7o

..., r x x e N a A. xTF4 7F:7wror ne: 7a quant?" eau-Ion, imputa»

t x AÎde 7o A capteur.

I i tl t I a IAspe) Æ; 07: 7o eipnjueror woÀdeJ’por mira EÇot-

g, . x x ’«leu-MW ’THÇ sado-acre; O’ÇŒIIFdç, navras 7nr 67H-

, a a f" a e ,partner, se à; 277w o [HG miam; Hxôw aîrrà

N I t N7cv A canezou irri 7o 7ou KBOZ 7e7pat7rÀeu’Pou

a I e h I Nguinder radera; n PDF, un eupaCatAÀe’rw 7a)

3 ! t t m x ’ Iarrimât.) Kot’Td. 7,0 ’4’ anneler, me: erre euxôwo’atr

K n ’ t C ’ I ’ l .au Bdg "P0. Kau erre; n N? open e771 wpoç 7o

A: ’ l t7cv KBOE 7e7pat7rÀeu’pou emwed’ar, nui wpoç

s] c l a N avraie-ac; apat 7aiç a7r7oluerazç arum; eueeiatç rai

a! a A. a. I a I s I aoutra; er 7a) 7ou 7erpawr7xeupou armada: 09611 w-

r e a] a I a t f l71v tiA’î’lÔ, n A? capa: opÔn en: 7TPOÇ encan-peul?

N b 9 h ’d h Ï N7m Self, d’0. Kant me: tan Ëanr n AB 7p A0,

a h X à l w N 9 t NÉlever t’a-7118 aux: 7a carra 7nç AB 7go une 7nç19

g N h 3 l N ’d b ’ hA0. Kant) 2’77: 7go par carra 724; AB mat (rat amie

N A a t i Q i N N t7wr A’Æ’, "P3, op9n 71,3 n 7rpcç 7go ’4’, 7go de

a. s i à t N t sioirrè 714; A0 [au 7er am) 7wr A’Æ’, 4’0’ 7d capet

n 9 x A. a a Nairrà 7m MF, "137m 2771701; 0:70 7wr MF,

dra descripta in sphærâ ex pyramidibus compo-

sitâ, quarum bases quidem dicta quadrilatera-
et YPE triangulum , et quæ sunt ejusdem ordinis

cum ipsis , vertex autem punctum A.

Dico etiam dictum polyedrum non tacturum
esse minorem sphæram, secundum superficiem
in quâ est 2H6 circulus. Ducatur a puncto A ad
KBOE quadrilateri planum perpendicularis Air, et

ipsa occurrat plano in puncto if , et jungantur
ipsæ B? , d’0. Et quoniam Air recta est ad KBOZ

quadrilateri planum, et ad omnes igitur rectas
eam tangentes, et existentes in quadrilateri
plano , perpendicularis est ipsa A"? j ergo A?
perpendicularis est ad utramque ipsarum Bit,
«r0. Et quoniam æqualis est AB ipsi A0 ,
æquale est et quadratum ex AB quadrato ex
A0. Et sunt quadrato quidem ex AB æqualia
quadrata ex Air, irB , rectus enim angulus ad
51’, quadrato autem ex A0 æqualia quadrata ex

Aie, "P0, quadrata igitur ex Air, d’3 æqualia

sphère un certain polyèdre composé des pyramides qui ont pour bases les
quadrilatères Kaoz, 2011T, mm et le triangle ne, et les quadrilatères et les
triangles du même ordre que ces quadrilatères et que ce triangle, le point A
étant le sommet commun de ces pyramides.

Je dis que les faces de ce polyèdre ne toucheront point la plus petite sphère
dans laquelle est le cercle 2H6. Du point A menons la droite A"? perpendiculaire au
plan du quadrilatère KBOE ( I t. I x ), que cette perpendiculaire rencontre ce plan
au point «If, et joignons est, «r0. Puisque A? est perpendiculaire au plan du qua-
drilatère KBOE, la droite A? sera perpendiculaire à toutes les droites qui la ren-
contrent, et quisoutdans ce plan (défi 5. I 1) ; la droite A"? estdonc perpendiculaire
a chacune des droites Ber, «r0. Mais AB est égal à A0; le quarré de AB est donc
égal au quarré de A0. Mais les quarrés des droites Air, «r3 sontégaux au quarré

de AB, et les quarrés de MF, «Po sont égaux au quarré de A0 (47. 1 ), car
l’angle en «r est droit ,° les quarrés des droites Mr, «r3 sont donc égaux aux quarrés
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*P0 K l9 èQflPûrÔw 73 Âme 717; A?" Aozwàv 511m quadratis ex A1,! ifo’commuœ auferatur

. onc , . . .,, t ganta «à»; B? AM7"; 7,; 57,5 7;; q,0 7’509 quadratum ex Ai’; rehquum igitur quadratumex

capa. To . , t - l’si iturB?iniw Yen 511’425 B? w": «Pot 0,44010); à; Mâle?" Mal-611T") ex 1,0 æquale un æqua l g
a

v

œïW’EfiMËel’ ’ l l

z O
Il?

à

il
a»

a" un) me gifla To; q, à"; n; K, 2 amçuwâ- ipsi irO. Similiter utique ostendemus et apuncto
mu" 266270" fait au)" aunent 7.5,, 3.4,, 4,0. a «P adK, E ductas rectas æquales esse utrique

w- ifi: Kan-Pa) Tl; q, mû &dflfimfl au) 75,, «113, ipsarum B’P, ’1’0; ergo centro 1* et intervallo

«P0 7Pcth’pLet’oç uu’nÀoç lofe: and chat 75v K, 2, quod Slt una ipsarum irB, ifO descriptus cumulus
la) gnou à, MIRA?) 731mo: TWPGÉWMUPOK transrbit et per puncta K , z , et erit in circula

quadrilaterum me: (r). à

des droites Ait, «Po. Retranchons le quarré commun de Air, le quarré restant de En?
sera égal au quarré restant de «r0 ; la droite B"? est donc égale à la droite «P0.
Nous démontrerons semblablement que les droites menées du point ’5’ aux points

K, 2 sont égales aux droites En», "P0; le cercle décrit du centre "F, et d’un in-
tervalle égal à une des droites "I’B , «P0passera donc par les points K, z ; le quadri-

latere K30: sera donc décrit dans un cercle (*).

(*) Si a puncto A ad reliquorum quadrila- (*) Si du point A nous menons des perpen-

terorum plana perpendiculares dueantur , si- diculaires aux plans des autres quadrilatères,
nous démontrerons semblablement que les au-
tres quadrilatères seront décrits dans des cercles.

militer utique ostendemus reliquat quadrilatera
descripta fore in circulis.

n

q:

.5
4
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. Kari in?) parfait? Éniv ti KB 751°; X11), in
à? ai X4) 7j? 20’ [421,er cipat bi KB 75; 20. Ian 9H

KB Ënœ’rt’pqt 75V K2 , 130° nazi Êuœn’pœ élira: 75v

KE, B0 757; 20 [1:21va t’a-71’. Kan) ive) Èv minas:

7e7pat’7r7teup s’y En; 7è KBOE, un) 77m otÎ KE, BD:

K2, nui iÀaicra’œv si 02, nazi in 705 acéra-pou 706

minima Ëa7it’ t; Bel" 7è tripot Etna 717.; BO 703 027:5

717; B"? [427567 E0717 dîonËmor. K4) 51’946!» 02m3

705 O capsicum Ëwi 7;"! BA uaËÛe7oç si Cd). Kan)

9 x f N x à Nerre: n BA 7m; A11) ËAaÉ77wv 377w n 917M, un;

c e t V t 1 t a: ’507w tu; n BA zr,-po; ’7th A4) 007w; 7o u7ro 7m

AB, Bd) 7,38; 73 57:5 75v Ail), (DB’ abandonne,-

vau «M’I- a’tmi 777; Bd) 7e7pœ7aivou , un) autan"-

paupte’vou 705 297i 73; (FA wapœÀÀnÀoypaiptflou,

nazi 7è :5773 7:51!22 AB, Bd) ripa: 705 157:3 757 A4),

(DE Elles-:751! ici-7191? ÆIWÀdFIIOV. Km.) 37:23 73; A0

imëeuwuptêvnç, 7è pis :373 75v AB, Bd) 700v 797

(inti 717; BO, 75 ÆÈÛWÈ 759 A4), (DE-7707 7gb"

ÈME 727g 00’ 73 d”un: c’en-à 75; OB 705 «27:37;;

0(1) ’e’Àwr’niv ion-w si ÆtwÀaÎa’lov. AÀMÈ 7è «27:3

711" ç B0 705 aîné 75; 8*? Maïa? 2’07" il Émai-

Et quoniam major est K3 ipsâ X0, taquons
autem x4: ipsi 20; major igitur KB ipsâ 20:
Æqualis autem K8 utrique ipsarum K2 , no;
et utraque igitur ipsarum K2 , 30 ipsâ 20
major est. Et queniam in circule quadrilatea
rum est KBOZ, et æquales K3, 130,102 , et
miner 02 , et ex centro circuli est ipsa. Bic, ergo
ipsam ex B0 majus est quam duplumipsius ex Bic.

Et ducatur apuncto O adBA perpendicularis 00.
Et quoniam BA minor est quam dupla ipsius Ath,

et est ut BA ad Ath ita rectangulum sub AB , Bd)

ad rectangulum sub A0 , on ; descripto igitur ex
130 quadrato , et completo superipsam 0A paral- l

lelogrammo, et rectangulum igitur sab A8 , Bd)

majus est quam duplum rectanguli sub A0, (DE.
Et adhuc A0 uncta, rectangulum quidem sub AB,

Bd) æquale est quadrato est BO , rectangulum.
auteÈsub A!!! , «DE æquale est quadrato ex on 5

quadratum igitur ex OB minus est quam du-
plum quadrati ex 00. Sed quadratu’m ex BO

majus est quam duplum quadrati ex Mr 5 ma-

Puisque la droite KB est plus grande que la droite x0 , et que la droite xo est
égale à la droite 20, la droite KB sera plus grande que la droite 20. Mais la
droite KB est égale à chacune des droites K2, Bo; chacune des droites K2, B0 est
donc plus grande que la droite 20. Et puisque le quadrilatère K30: est décrit
dans un cercle, que les droites KB , B0 , K2 sont égales , que la droite oz est la plus
petite, et que la droite Bar est un rayon du cercle, le quarré de B0 sera plus
grand que le double du quarré de B4? (in. 2). Du point O menons la droite oct) per-
pendiculaire à BA. Puisque BA est plus petit que le double de A4), et que BA est
à Acta comme le rectangle sous AB , Bd) est au rectangle sous A4), (DE ( r. 6 ) , si l’on

décrit un quarré sur Bd), et sisur 0A, on complète le parallélogramme, le rec-
tangle compris sons A15, se sera plus petit que le double du rectangle compris
sous ne), (DE. Joignons A0; le; rectangle sous AB, Bd: seravégal au quarré de BOA
(8. 6), et le rectangle sous M», ont égal au quarré de on); le quarré de BO est
donc plus petit que le double du quarré de ce. Mais le quarré de BO est plus
grand que le double du quarré de Bi» ; le quarré de os est donc plus grand que

” t ..H . v L I. hava-la .4. , . .œ . - 4 - . a u ..-. ,” V .lLH «sçgyç’ hlm! V 4 H-x l , I 0* A... 4.-,ù... h g Ah ... A f ...- -t . J
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Bic Kati 2722 in i07iv si BA 7j? A0, i’o’ov Ëmi

70 :275 717; BA 7go" ciao 7iiçAO. Kdi in: 75 Mir

0170 75g BA Yann 70è 02978 75v 34’, q’A, 7a; à;

N 9 t a. t 1ldemi 7»; 0A in 70E 4770 7M 0(1), (DA° 7a. apat

199
jus igitur quadratnm ex ce quadrato ex ne.
Et quoniam æqualis est BA ipsi A0 , æquale
est quadratum’ex BA quadrato ex A0. Et
sunt quadrato quidem ex BA æqualia quadrata
ex 31’ , 7A, quadrato autem ex 0A æqualia
quadrata ex Cd), qui; quadrata igitur ex Bit,

3,970751! Bi, "FA in in) 707g airai 763v 0(1),
0A, 59 7è «i978 717; 0(1) [427:0]! 703 mimi 7:7; Bi"

Àomôv a’t’pœ 7è 127:3 727; (13A ËÂat77éy i771 70:7

ci7rà 75; "FA’ [1.91,va 01”90: il Air 7:7; A4" cranta)"

â’pa. si A? fanfan! in) 727; AH. Koti Ëcwr a;
ILLËV A? Êwi Mimi 705 wcÀue’Æpou Béa-w, 6 dé AH

«FA æqualia sont quadratis ex 00 , 0A , quo-

rum quadratum ex Cd) majus est quadrato ex
Bar; reliquum igitur quadratum ex 0A minus
est quadrato ex "la; major igitur A? ipsâ
A0; ergo multo major est A"? ipsâ AH. Et est
quidem ipsa Air ad unam polyedri’basim,

le quarré de Bat. Mais BA est égal à A0; le quarré de BA est donc égal au quarré

de A0. Mais les quarrés des droites Bar , «FA sont égaux au quarré de la droite BA

(47. 1 ), et les quarrés des droites ou), 0A égaux au quarré de la droite 0A,- les
quarrés des droites sur, aux sont donc égaux aux quarrés des droites 0(1) , (DA; mais
le quarré de 00 estplus grand que le quarré de B? ; le quarré restant de 0A est donc
plus petit que le quarré de «FA; la droite A? est donc plus grande que la droite A4);
la droite A? est donc, à plus forte raison, plus grande que la droite AH. Mais la

tu

...-.s mats. -. .
47.. w

4-.-
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a x t N ’ I l 3 I clun 720v 7a; situa-0’000; trompa; entonner (420-72

t I î I l a. I70 woàuedpcv ou 410721" 7m; êAat770v0ç ergati-

x l l,pœç une 7m empirera.

m

ipsa autem AH ad minoris sphæræ superfi-
ciem; quare polyedrum non tanget minorem
sphæram secundum superficiem (*).

4

droite A? est perpendiculaire à une des bases du polyèdre, et la droite AH est un
rayon de la plus petite sphère; les faces du polyèdre ne touchentdonc pas la plus
petite sphère (Ü.

(*-) In omnibus manuscriptis , et in omnibus
editionibus græcisuf latinisque et aliis , figura
ultimes partis hujus propositionis, et ejus aliter a

librariis ita vitiata erat ut ratiocinatio cujus ope
Euclides ostendit quadrilaterum 10502 non tan-

gere minorem sphæram, nequaquam conveniret
reliquis quadrilateris, necnon 11’: triangulo. Cla:

vius et postea Robert Simson banc demonstra-
tionem compleverunt; et egomet ipse illam eo-
dem modo complevi in Euclide gallico quem
edidi anno 1804;. Postea autem cum in figurâ
erroris alicujus suspicionem haberem , tentavi
figuram quæ et lreliquis ’tquadrilateri trian-

guloque congruens esset non solum in ullimâ
parte hujus propositionis, sed etiam et in aliter.
Quam’ figuram tentaveram , illam denique re-

peri , ut in sequentibus unicuique videre licet.

Dico et ipsum 2011T neque tangere minorem

sphæram. Ducatur enim a puncto A ad 2011T

quadrilateri planum perpendicularis Ait, et jun-

gantur 01’, in. Et quoniam major est KB utrâque

ipsarum 20, in 5 æqualis autem K8 utrique ipsa-

mm ET, on ; utraque i gitur ipsarum 2T, on major

(Ü Dans tous les anuscrits, et dans toutes les
éditions grecques ,çatines et autres , la figure de

la dernière partie de cette proposition, et de son

aliter était tellement viciée par les copistes que

le raisonnement par lequel Euclide démontre que

le quadrilatère KBOE ne touche pas la plus petite

sphère ne saurait convenir, en aucune manière,

aux autres quadrilatères, ni au triangle TPZ. Cla-
vius,et ensuite Robert Simson, ont complété cette

démonstration ; etmoi-même, dans mon Euclide

français , que je publiai en 1804 , je la complétai

à la manière de ces deux célèbres géomètres.

Mais, dans la suite, ayant soupçonné quelque

erreur dans la figure , j’en cherchai une qui

pût convenir aux autres quadrilatères et au
triangle , non-seulement dans la dernière partie

de cette proposition , mais encore dans Pallier.
Je trouvai enfin la figure que je cherchais ,V
comme on pourra le voir dans ce qui suit:

Je dis aussi que le quadrilatère 2011T ne tou-

chera pas la plus petite sphère. Car menons du

point A au plan du quadrilatère 2011T la per-
pendiculaire Air, et joignons 0?, 1’11. Puisque

la droite K13 est plus grande que chacune
des droites 20 , T11 , et que la droite KB
est égale à chacune des droites 2T , OH ,
chacune des droites 2T, 0H sera plus grande
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ALITER.

Ostendendum est autem aliter et expeditius
majorem esse A? ipsâ AH Ducatur a puncto H

z.
a

t,-

72? AH 7rpèç 2998:; ai HO, nazi Éfleê’edxdwti A0.

TÉMvoyTeç N 71’" EB wsptçe’pemv «fixa, mi 7th

ipsi AH ad rectos ipsa HG, et jungatur A52.
Secantes igitur ipsam EB circumfcreutiam bifa-

AUTREMENT.
j Nous allons démontrer autrement et d’une manière plus prompte que la droite
A? est pâtis grande que la droite AH. Du point H menons H9 perpendiculaire à
AH, et joignons An. Si nous coupons en deux parties égales l’arc EH, la moitié

erit utrâque ipsarum 20 , TU. Et quoniam in
circulo est quadrilaterum 2011T, æquales autem
sunt ipsæ ET, 0H, utraque vero ipsarum 20,
TU minor est utrâque ipsarum 2T, 0H , atque
ex centro circuli est ipsa Oslo erit angulus
OH! obtusus; quadratum igitur ex on majus
est quam duplum quadrati ex 0-41. Ducatur
autem a puncto H ad Odperpendicularis ne, et
producatur 0A ad d. Et quoniam Cd minor

IlI.

que chacune des droites 20 , TU. Et puisque le
quadrilatère BOUT est décrit dans un cercle , que

les droites 22T, on sont égales, que chacune des

droites 2:0 , T11 est plus petite que chacune des

droites 2T, on, et que 041 est un rayon;
l’angle 0x11 Sïa obtus; le quarré de on est

donc plus grand que le double du quarré de 0le

(12. 2.) Du point H menons ne perpendicu-
laire à 09, et prolongeons 04 vers à. Puisque

26

. a; i ’.r- -.-, ,-? ,1 ... ne n

475:3?

Won
» .v on»...

L»

» "er-Ut-gtr4-g-ç7:
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n
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e I I A: av x N ’ x Nmuta-2m11 dUT’IIÇ tzar, un; 70070 de: wolouweç,

I 1 I I , t! a s 1uœ7at2teulopey 71m wepsoepetow, n 207w Mao--

N f l N Ison! 7:1; u7ro7ewopevnç 700 BIAIS mucher) 772p:-

I c t N 3! N x(Depemç, 07:0 711g 10’"; 71,1 HO. Atîtet’oâw, un:

a! E I à I a] t e207m a KB aeptçepem’ entra-w apex un: 11 KB

riam , et dimidiam ipsius bifariam ,i et hoc sem-
per facientes, relinquernus quamdam circum-
ferentiam, quæ est miner circumferentiâ circuli

BPAE subtensâ a rectâ æquali ipsi H9. Relinqua-

tur, et sit KB circumferentia 5 minor igitur et

de cet arc en deux parties égales, et signous faisons toujours la même chose, il
restera enfin un certain arc plus petit que celui de la circonférence du cercle
une quit est soutendu par une. droite égale à la droite HO. (t. Io). Qu’on ait
cet arc, et qu’il soit KB; la droite KB sera plus petite que la droite H0. Et

est duplâ ipsius de, atque est ut 09 ad de ita
rectaugulum sub do , 0go ad rectangnlum
sub de, (00; rectangulum igitur sub (to , 04)
minus e’st duplo rectanguli sub de, 00. Et
jungatur ipsa H9; rectangulum quidem sub
do, Otp æquale est quadrato ex OH, rectan-
gulum vero sub de, (po æquale quadrato ex
ne); quadratum igitur ex 0H minus est duplo
quadrati ex 1’10. Sed quadratum ex OH majus est
duplo quadrati ex Otlz ; quadratum igitur ex H0
majus est quadrato ex 042;Et quoniam æqualis
est 0A ipsi AH , æquale erit quadratum ex 0A
quadrato ex AH. Et sunt quidem quadrato
ex 0A æquaiia quadrata ex ipsis 0d, «LA,
quadrato autem ex AH æqualia quadrata ex
ipsis no, QA,’ quadrata igitur ex ipsis Cd; , «LA

æqualia sunt quadratis ex ne, çA , ex quibus
quadratum ex H0 majus est quadrato ex 0d;
reliquum igitur quadratum ex A44 majus est
reliquo quadrato ex A05 major igitur recta A44
ipsâ Axtp; mnlto major igitur recta dzA ipsâ An.

x Et est quidem recta A’thPCFPendiClllal’iS ad 2011T

quadrilateri planum , recta vero A»; est recta ex
centre minoris spbæræ ; quadrilaterum igitur
2011T non tangit minorem sphæram. Similiter
utiqne ostendetur neque fquadrilaterum THI’T,
neque triangulum 11’: tangere minorem sphac-
l’an]. «Ù

r
03 est. plus petit que le deublei de de , et que
0c)x est à de) comme le rectangle sous Jo, 04)

est au rectangle sous de, 00, le rectangle
i sous Jo, 00 sera plus petit que le double du

rectangle sous de, 00. Joignons ne?) le rectangle
sous d’0, 00 sera égal au quarré de on, et le

rectangle sous de, (00 égal au quarré de ne);
le quarré de OH est donc plus petit que le
double du quarré de H4). Mais le quarré de on
est plus grand que le double du quarré de 041; le
quarré de ne est donc plus grand que le quarré
de 0min Et puisque A0 est égal à AH , le quarré
de 0A sera égal au quarré de AH. Mais les
quarrés des droites 0-4], «LA sont égaux au
quarré de 0A pet les quarrés des droites ne,
ÇA sont égaux au quarré de AH; les quarrés
des droites 01L, «LA sont donc égaux aux quarrés

des droites ne , ÇA. Mais le quarré de ne est
plus grand que le quarré de 0-41; le quarré
restant de Adz est donc plus grand que le
quarré restant de A4); la droite 4A est donc
plus grande que la droite A9; donc, à plus
forte raison, la droite de 41A sera plus grande
que la droite A»). Mais Axlz estperpendiculaire
au plan du quadrilatère BOUT, et A»; est un
rayon de la plus petite sphère; le quadrilatère
2011T ne touche donc pas la plus. petite sphère.
On démontrera semblablement que le quadrila-
tère anr , et le triangle 11’: ne touchent pas
la plus petite sphère.
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î x i:77; 70 BKEO

I t a! ’I e fi7e7patvrAeup0y , mu tum tu: au OB , BK, 2,
, A. b , h î I0:40:71 7M; HO. Km 277e: 27 une) K8 recta ipsâ H0. Et quoniam in circulo est:

BKZO quadrilaterum , et sunt æquales 03’,

x s I e l a al i x s f tun: nacra-m n 02’ œpCÀeÎat ajut 20-7" n U770

RPC 7min. ’42;wa alpe: si BO 75; 13?. and
BK , K2, et miner DE; obtusus igitur est
on angulus; major igitur BO ipsâ 13?. Sed

puisque le quadrilatère BK20 est inscrit dans un cercle , que les droites 013, 13x,
K2 sont égales, et que la droite 0: est plus petite que chacune de ces droites ,
l’angle 1370 sera obtus; la droite B0 est donc plus grande que la droite 13?. Mais

Perpendicularis a puncto A ad EKBO quadri-

lateri planum ducta intra hoc quadrilaterum
cadit; Euclides hoc non demonstrat, quia hæc
demonstratioj illum de viâ suât amovisset sine

ullâ necessitate. Etenim ut ostendatur EKBO
quadrilateri planum non tangere minorem spltæ-

ram,tantummodo est ostendendum perpendi- s
cularem a puncto A ad 21030 quadrilateri pla-
num ductam minorem esse rectal AH.

La perpendiculaire menée du point A au
plan du quadrilatère ZKBO tombe en dedans de
ce quadrilatère; Euclide n’en donne pas la dé-

monstration , parce que cette démonstration au-
rait retardé sa marche sans nécessité. En effet,

pour démontrer que le quadrilatère EKBO ne

touche pas la plus petite sphère , il suffit de
faire voir que la perpendiculaire menée du point

.A au plan du quadrilatère ÈKBO est plus petite

que la droite AH.
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75g B0 [in]:th i07in tiHD.’ WOÂÂljt’)’ alpe ri HO.

5 754; Bi” [azor ripez aux) 70’ ai7rà 75;

HO. 705 oiwè 75ç4 En Koti inti ils-n ir7iv ri A0.

ipsâ BO major est ipsa H0; multo igitur major est

Melëàw 307i H0 psâ En; majus igitur et quadratum ex un-
quadrato ex Bit. Et quoniam æqualis est An

71:4" AB, 700v a’t’pœ5 nazi 7è oiwè 75g A0 7gb" 027:5 .Îpsi AP, æquale igitur et quadratum ex A!)

777; AB. AÀMË 74:5 Mi? 0i7rè 75g A!) lem 70), ciné quadrato ex AB. Sed quadrato quidem ex A!)

755;; AH, Hg, 793 4*; 927,3 75; A13 En 7è d’un) æqualia quadrata ex AH, H52, quadrato autem

Ho est plus grand que B0; la droite Ho est ’donc à plus forte raison plus grande
que la droite En]; le quarré de H0 est donc plus grand que le quarré de Bar. Mais
A0 est égal à AB; le quarré de A0 est donc égal au quarré de AB. Mais les
quarrés des droites AH , HO. sont égaux au quarré de la droite A0 , et les quarrés

Utcumque autem se res habeat, sic osten-
dere licet circuli centrum cadere intra ZKBO
quadrilaterum. Etenim si circuli centrum non
caderet intra hoc quadrilaterum , caderet vei

I in unum laterum ipsius , vel intra unum segmen-
torum circuli, quorum bases sunt quadrilateri
lattera. Dico circuli centrum non cadere in unum

laterum quadrilateri EKBO. Etenim si circuli
centrum caderet in unum laterum hujus qua-
dilateri , hoc lattis , existens circuli diameter,
majus esset aliis quadrilateri lateribus, quod non

ponitur; etenim 2K, KE, B0 laiera inter se

’ , z sunt æqualia, et latus 20 minus est unoquoqne
i ipsorum 2K,.KB , BO laterum. Dico rursus

circuli centrum non cadere intra unum segmen-

torum circuli, quorum bases sunt EKBO qua-
, ... ’ drilateri laiera. Etcnim si circuli centrum intra
V ’unum gomma segmentorum caderet, hoc seg-

hmentum semicirculo esset majus , et hujus seg-

I menti basis major esset unoquoqne reliquorum
’ 2x30 quadrilateri laterum; quod non ponitur.

- Similiter utique ostendetur circuli centrum ca-

: dere et intra reliquo quadrilatera et luira triai];
gulum Tri.

4’ minuteurxuzt. a me «tzr’i’r’ù ne sa- Lfl.’..-A..v.-.4 .1 .JMVW et vr- 4-ws .M’Tg, ’ - .

Quoi qu’il en soit, on peut démontreflainsi

que le centre du cercle tombe en dedans
du quadrilatère 21030. Car si le centre du
cercle ne tombait pas en dedans de ce qua-
drilatère , il tomberait ou sur un de ses
côtés, ou en dedans d’un des segments de
cercle, qui ont pour bases les côtés de ce
même quadrilatère. Je dis que le centre du
cercle ne tombe pas sur un des Côtés du qua-
drilatère EKBO; car si le centre du cercle
tombait sur un des côtés de ce quadrilatère,
ce côté , qui serait alors un diamètre du cercle,
serait plus grand que chacun des autres cotés
de ce même quadrilatère , ce qui n’est point,

puisque les côtés 2K, KE, B0 sont égaux
entre eux, et que le côté 20 est plus petit
que chacun des côtes 2K, KB , 150. Je dit
de plus que le centre du cerclene tombe pas
en dedans d’un des segments de cercle , qui
ont pour bases les côtés du quadrilatère ËKBO.
Car si le centre du cercle tombait en dedans d’un

de ces segments, ce segment serait plus grand
qu’un demi-cercle, et la base de ce même
segment serait plus grande que chacun des au-
tres côtés du quadrilatère EKBO , ce qui n’est

point. Un démontrera semblablement que le
centre du cercle tombe en dedans des autre:
quadrilatères et en dedans du triangle TF5.
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ex AB æqualia quadrata ex 31’ , irA ; quadrata

igitur ex AH, H52 æqualia sunt quadratis ex
En, fut, ex quibus quadratum ex B? minus
est quadrato ex H52 5 reliquum igitur quadratum
ex i’A majus est quadrato ex AH; major igitur
Air ipsâ AH.

Duabus igitur sphæris circa idem centrum
existentibus , in majori sphærâ solidum po-
lyedrum descriptum est, non tangens minorem
sphœram secundum superficiem. Quod opor-
tebat facerc.

des droites En? , q’A sont égaux au quarré de la droite A13; les quarrés des droites

AH, H0 sont donc égaux aux quarrés des droites 8*? , «FA; mais le quarré de se»

est plus petit que le quarré de Ha; le quarré restant de "FA est donc plus grand
que le quarré de AH,- la droite A? est donc plus grande que la droite AH.

Deux sphères concentriques étant données, on a donc décrit dans la plus grande

un polyèdre dont les faces ne touchent pas la plus petite Sphère. Ce qui]
fallait faire.

s
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9a; Êmiperpoç 71”26; 791v 75; Ë’re’Pdè (fçallpdçt (Flai-

perpov. Azatpeôe’wwr flip vair 07425:! si; Taiç
àpcvrÀnBeTç nazi Ëyorayeïç nupœpîfaç, ËO’OPTŒI

a; wupatpiéleç épatai. A; à? auna: wupaptlàxeç

N R t I A, G j f Nantistar, wpoç Ter w 7p crêpez. Œdlpç OIlAOngæn

. I a! il (’ 9 ’wupayiîœ 7P17r7tcwiam A0701; axez n7rep a opto-

. t t t e ’I tA070; WAEUPGL 7:90; 7m! alumnat! vriteupuv, TOU-

y c N r «a ITêa’Tlv, am? a A8 Ëu vau ner’rpw "tu; rempart:

N h t3 I t h t a N l I7:1; 7rep: 70 xev’rpov Ta A wpoç 7m) en vau 22771300

a. t l I p t tu C I7a; enfant; apaipatç. Opium); :924 mu enta-Tu 7m-

COROLLARIUM.

Si autem et in aliâ sphærâ solida polyedro in

BPAE sphærâ simile solidum polyedrum descri-

batur, solidum polyedrum in BPAE sphærâ ad
solidum polyedrum in alterâ sphærâ triplicatam

rationem habet ejus quam BPAE sphæræ dia-
meter ad alterius sphæræ diametrum. Divisis
enim solidis in pyramides numero æquales et
ejusdem ordinis , erunt pyramides similes. Si-
miles autem pyramides inter se in triplicatâ

Y mari; êÂÀflIÂaç Êy «promue-Ion A579: ria-l 75v cipa- ratione sunt homologorum laterum ; pyramis
t 157W àÀWPÆË. à WUFdluîç cama, fi; Béa-n; [m’y . igitur, cujus basis quidem est KBOZ quadri-

Ëam 743 KBOE Terpaiwiteupav, nopuçri à? ’rà A laterum, vertex autemAPuncwm:3d Pyrami-
t ; A’

dem in al terâ sphærâ ejusdem ordinis triplicatam

rationem barbet ejus quamhomologum latus ad ho-

mologum latus, hoc estej us quam recta AB ex cent

tro sphærærcirca centrum A ad rectam ex centra

alterius sphæræ. Sinailiter autem et unaquæque
pyramis earum quæ surit insphærâ circa centrum

x a. a n. x 85 I t Ipeaux un! av "rat rapt 7o usurper To A O’Çoupçt

t COROLLAIRE.

A Si l’on décrit dans une autre Sphère un polyèdre semblable à celui qui est dé-
- ’ erit dans la Sphère BrAE, le polyèdre décrit dans la sphère BrAE aura avec le
il polyèdre décrit dans l’autre Sphère une raison triplée de celle que le diamètre de

la sphère BI’AE a avec le diamètre de l’autrè sphère. Car ayant divisé ces polyèdres

. Q ’l v en pyramides égales en nombre et du même ordre, on aura des pyramides sem-
i il blablas. Mais les pyramides semblables sont entre elles en raison triplée des côtés

homologues (cor. 8. 1:2) ; la pyramide, qui apour base le quadrilatère KBoz, et
pour sommet le point A, a donc avec la pyramide du même ordre de l’autre sphère
une raison triplée de celle qu’un côté homologue a avec un côté homologue;

c’est-à-dire, de celle que le rayon AB de la sphère qui a peur centre le pomt A
a avec le rayon de l’autre Sphère. Semblablement chacune des pyramides de la
Sphère qui a pour centre le Point A aura avec chacune des pyramides du même

f

z
I

p
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f I C N - l N x a.orpin turc-w oporajzn wupœprîœ mu et: 7p

v z c1 .1 chip; açaipqt unitarien: layer efe: nm? n AB

t t 5 A I A. f l 6 l xvrpoç 7M en. vau xey’rpou 7’11; tripot; açæzpœç. Km

a. c r t A A. t r e]à; Êv un! "permuter wpoç ev un! ewoptevwr 007w;

Il t t I t Cl l l Iamarra: 7a. Marquant mon; amer-ra Tac enapcerat’

hl

A ad unamquamque ejusdem ordinis pyrami-
dem earum quæ sunt in alterâ spherâ, tripli-

catam rationem habebit ejus quam AIE ad rectam

ex centre alteriusçpheræ. Et ut unum antece-
dentium ad unum consequentium ita omnia

TaT

. T 0N Q àA a r , Q ai é: Z KKJÆL
&-

N h h I h(:5672 ami ËÀov 73 ËV 7p mp5 Ta KËV’TPOV To A

l t I t Il t a A.Jædlpqt nepeor woAueËPov wpoç oÀov 7o w 7p

c l I
même a’tpau’pçt arquât! woÀu’ullFoy TplTIÀatWot’d Ao-

P a h l 3 N I a.70v iEefl riveta à AB wpoç 7m! en vau xey’rpou 711;

C l ; I a! Q æ Itrapu; FÇdlpdç , mures-Tir nmp n BA ramenas;

a: I
wpàç qui)! 7»; bégu; d’ÇdI’Patç thuya-For. Omp

râle: 9275m.

M A

antecedentia ad omnia consequentia; quare et
totum in sphærâ circa centrum A solidum polye-

drum ad totum in alterâ spherâ solidum polye-

drum triplicatam rationem habebiï ejus quam
AB ad rectam ex centra alterius sphæræ, hoc
est ejus quam BA diameter ad alterius sphærze
diametrum. Quod oportebat ostendere.

ordre comprise dans l’autre sphère une raison triplée de celle que le rayon AB a
avec le rayon de l’autre sphère. Mais un des antécédents est à un des consé-
quents comme la somme de tous les antécédents est à la somme de tousles con-
séquents( 12. 5 ); le polyèdre entier compris dans la Sphère qui a pour centre

V, le point A a donc avec le polyèdre entier compris dans l’autre sphère une raison
triplée de celle que le rayon AB a avec le rayon de l’autre sphère , c’est-a-dire
de celle que le diamètre BA a avec le diamètre de l’autre sphère. Ce qu’il fallait
démontrer.
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menuet: ni:

Ai m2794: wpêç aîAÂiiÀatç à TPIWÀGLWIDW A579

sic-i 707v 1’!in drape’var.

Neroziremo-awl GGGÎ’ÎFŒI ai ART, ABZ, dialys- ’-

7POI à? «57137 et; BT , EZ’ Aigle) (0’141) ri ABI’

naïf»: wpèç "nia! AEZ O’Çctgpœt’ TPIWÂOM’IIQ’VŒ AÉ-

7or zzz: tilmp ri Br quèç Tilt’ EZ.

EÏ’yoip [Mi li A81" redira. api; Ttiv ABZ ŒQaîPdÏ’

TPIWÂdŒl’Wœ néper :9424 t’imp ri Br tapi; Will 522,

:52: Élu ri ABI’ O’Çdï’pat 727784; ËÂaia-WOWJÉ 71m 73’;

ABZ «guipa; à wpàçpteîëoroa 791771:16:01): Àéyov?’

’iimp tir’BIt Wpa’ç fiiez. Escher WPdTePOV 7:95;

(Miro-oyat nia: HGK, nazi rétiaire!» a; ABZ rectifiai

a"? HGK m’ai 75 :2675 m’y’rpqr, mi Êy’yeypéyôw

si; 7th [lazaret (Ççîpdv 713v ABZ nepeciv WOÂU’E-

pipo? [Mi 441701: T5; bromure; d’QdIIFoLç Tic"; HGK

gourai Will Ë7næat’remr, Ëyyeypétpew à? nazi si; Ttiy

ABl’ rçatîpatr 753 Êv au? ABZ d’Çdlqu. arepeqî 7rd-

. , ÀU’id’Pq) 31.4.0109 075.0239 noAu’eJ’pov’ 73 d’un Êv 75

ART arquât! waltl’eâ’pov 74:3; ’73 Ëv 7:5 ABZ (freina?

PROPOSITIO’ XVIII.

l

Sphæræ inter se in triplicatâ ratione

suarum diametrorum. A
Intelligantur sphæræ ABP , AEz , diametri

autem earum ipsæ Br, EZ; dico ABP sphæram
lad ABZ sphæram triplicatam rationem habere
ejus quam Bi." ad EZ.

Si enim non ABP sphæra ad ABZ sphæram

tripliCatam rationem hahet ejus quam Br ad
EZ , habebit igitur ABP’lsphæra ad quamdam

minorem sphærâ AEZ vei ad majorem tripli-

catam rationem ejus quamtïBP ad EZ. Habeat
primum ad minorem HGK; et intelligatur ABZ
sphæra circa idem ceigpum circa quod ipse. HGK,

et describatur in qmajori AEZ sphærâ. solidum
polye ’ V non téngens minorem sphæram PIC-3K

secundum superfi’cigm’, describatur autem et

in ABI’ sphærâ solidi) polyedro quod est in

ÂEZ simile solidum ’polyedrum ; solidum igi-

tur polyédrum in ABP ad solidum polyedrum

’PROPOSITION XVIII.
Ü.

1 Les Sphères sont entr’elles en raison triplée de leurs diamètres.
Concevons les Sphères ABr, ABZ, dont les diamètres sont les droites Br, E2,- je

dis que la Sphère ABra avec la Sphère AEZ une raison triplée de celle que Br a

avec E2. ’ l I i ’Car si la sphère A131" n’a pas avec la sphère ABZ une raison triplée de celle que Br

a avec E2; la Sphère ABr aura avec une Sphère plus petite ou avec une sphère plus
grande que lais’phère ABZ une raison triplée de celle que Br a avec Ez. Que ce
Soit d’abord avec une sphère HeK plus petite ,- concevons la Sphère AEZ plaçée au-

tour du même centre que la Sphère HeK; décrivons dans la plus grande Sphère
ABZ un polyèdre dont les faces ne touchent pas la plus petite Sphère HeK( r7. la),
et dans la Sphère ABr décrivons un polyèdre semblable à celui qui est décrit’dans

la Sphère AEZ; le polyèdre décrit dans la sphère ABr aura avec le polyèdre dé-
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vroÂtieJ’pov TPIWÂda’l’Wn A5701! ’2’er 27m!) ri Br qui;

qui? E2. 15er J’iaati’j il ABT œdipe; 71,393; 723v

HGK morflant! TpmÀatw’orat A6yov6 t’imp ri Br wpà;

3 C N t t "71h! EZ’ 407w. de): à; a ABF EQœtPœ 7rpoç 7m:

HGK apetTpaw 031w; 78 Ëv 75 ABT açotîpqt arepeèr

m’oÂded’fov 75è; 73 Ër 7’37 ABZ açœipçt rupin

wuÀéeJ’pow êVaÂÂd’E ipsâ ai; à ABT UQdTPot wpàç

7è Eu au??? woÀéedpov 057cc); ri HGK açœïpœ fipèc

N è .
75 Ër 7p ABZ «(pacifiez WEPQOV WOAdeJ’por. Mezzo?

A AH

12 P E 9 K ZM N

Û K .d’à d’ABI’ atpœïpot 703 Êv 64671:; woÀuz’ollpou’ parfait!

sipo: nazi ri HGK cæazîpat Ted Ëv 7:17, ABZ rtpacïpçt

woÀuÉJ’pou. AAAai aux? acéra-m , Ëpmpre’xe-rcu

7è? air; 16703, 332p dddvarovs’ «in dépit ri ABr

morflant wpè; Énée-croyez Tif; ABZ œdipes; TPI7TÂot-

trierez Miami ’2’er drap à Br théine-2’90; api; 72h!

El. 0,44011»; N Jeifopev in midi ri ABZ motifs:

in ABZ triplicatam habet rationem ejus quam BF
ad EZ. Habet autem et ABI’ sphæra ad HOK spliæ-

rem triplicatam rationem ejus quam BF ad El;
est igitur ut ABP sphæra ad HGK sphæram ita
solidum polyedrum in ABF sphærâ ad solidum

polyedrum in ABZ sphærâ; permutando igitur

ut ABP sphæra ad polycdrum in ipsâ ita HGK
sphæra ad solidum polycdruni in ABZ spliærâ.

Major autem ABF sphæra polyedro quod
est in ipsâ; major igitur et HGK Sphæra po-
lyedro in AEZ sphœrâ. Sed et miner, com-
prehenditur enim ab ipso, quod impossibile;
non igitur ABP sphæra ad minorem Sphærâ ABZ

triplicatam rationem habet ejus quam Br dia-
meter ad EZ. Similiter utique ostcnrlemus ne-

crit dans la Sphère ABZ une raison triplée de Celle que Br a avec El (cor. 17. 12). Mais
la sphère ABr a avec la sphère HeK une raison triplée de celle que Br a avec E2 ,-
la sphère ABr est donc à la Sphère HGK comme le polyèdre décrit dans la Sphère

ABr est au polyèdre décrit dans la sphère AEZ( 1 1. 5); donc, par permutation,
la sphère ABr est au polyèdre décrit dans cette Sphère comme la sphère HGK est
au polyèdre décrit dans la sphère ABZ. Mais la Sphère A131" est plus grande que
le polyèdre qui lui est inscrit; la Sphère HGK est donc plus grande que le polyèdre
décrit dans la sphère ABZ. Mais elle est plus petite, car elle y est comprise, ce
qui est impossible; la Sphère ABr n’a donc pas avec une sphère plus petite que
la sphère ABZ une raison triplée de celle que le diamètre Br a avec 152.. NCuS dé-t
montrerons semblablement que la sphère ABZ n’a pas avec une sphère plus petite

llI. 27
un siam-...;
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7:95; ÊÀaËO’a’ovat 75; ABr muflier; 7pl7rAata-l’ovot

A634»: i962: à’mp à El ripé; Tilt! Br. Aéyw J’ai 371

niellé ri ABr açœîpa wpo’; perforai 71m qui; ABZ

orpaipzç 7pmÀsun’om A6701! ’2’er 17712!) ri Br 717:8;

[ dey
suiv EZ. Bi wifi durandal, izba) wpèçlusr’zom 7tiv
AMN’ àrévaw a’t’pœ ri AMN rpaïpat api; 7tiv

ABr opacifier nommai-t’ont A6701: 72’er t’imp il

EZ Êtépwpo; 77,03; 7n’r Br chaînant. Q; d’à si

AMN GÇOL’I’PŒ moi; mir ABr’o-cpatTPow 037w;

ABZ a’tpat’ipat wpà; ÊÂoÉ77oraÉ 71m 7h"; ABr atpatTpatç,

Êwezdtiwep [Migrer iniv 3; AMN 75; AEZ, ai;
Ë’waoaôer iîez’xôn9’ un) ri ABZ Jim apœïpaz 71735;

haire-ové 71mm 72?; ABr îQdIIPdç TPIWÀŒŒIIOVŒ

167ml ’e’xu 17772,: si EZ moi; 7d? Br, 3772p niellâtes-

7or Ëdhl’xûw 05a 02’ch si ABr tîçotïjsct 77,05; perforai

7nd” 71,7; ABZ O’Çatl’Patç firman-t’ont A6701! Ë’xu.

A

’dPEU

que ABZ sphæram ad minorem sphærâ ARr tri-

plicatam habere rationem ejus quam EZ ad BD.
Dico etiam neque ARr sphæram ad quamdam
majorem sphærâ ABZ triplicatam rationem habere

ejus quam Br ad EZ. Si enim possibile , habeat ad

majorem AMN 5 invertendo igitur AMN sphæra

ad ABF sphæram triplicatam rationem babel:
ejus quam diameter EZ ad Br diametrum’?’Ut

autem AMN sphæra ad ARr. sphæram ita AEZ
sphæra ad quamdam minorem sphærâ ARr, quo-

niam major est sphæra AMN ipsâ ABZ , ut
antea demonstravimus 5 et AE-Z igitur sphæra ad

sphæram quamdam minorem sphærâ A131" tri-
plicatam rationem habet ejus quam ’EZ’ ad Br,

quod impossibile ostensum est ; non igitur ABP
sphæra ad quamdam major em sphærâ ABZ tri-

que la Sphère ABr une raison triplée de celle que E2 a avec Br. Je dis de plus que
la Sphère ABT n’a pas avec une sphère plus grande que la Sphère ABZ une raison
triplée de celle que Br a avec EZ. Car si cela se peut, que ce soit avec une Sphère
AMN plus grande. Par inversion , la Sphère AMN aura avec la Sphère ABr une raison
triplée de celle que le diamètre El a avec le diamètre Br. Mais la sphère AMN est

» a la Sphère ABr comme la Sphère ABZ est à une Sphère plus petite que la sphère
ABl", puisque la sphère AMN est plus grande que la Sphère AEz,ainsi que cela a
été démontré; la sphère ABZ a donc avec une Sphère plus petite que la sphère
ARr une raison triplée de celle que EZ a avec Br , ce qui a été démontré impos-
sible ,- la sphère ARr n’a donc pas avec une Sphère plus grande que la sphère ABZ

r.

t * 2* :«âPt’Q’ ’. par www-
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yl h13’772!) il Brcrpâç’rn’r EZ. theizgn d’2 on un; TF6; plicatam rationem babel; ejus quam Br ad

’ I ,1 r l l meÀawrorw si :1ch ABI’ îæœzfat raps; 7m! AEZ 7321- EZ. Ostensum autem est neque ad minorem ;
F4,, Tfmliîîwd A575, 3:42, 5’72!) à Br 7,72; 7M ergo A13? sphæra ad AEZ sphæram triplicatam

El. on]: gare, æeïfdh rationem habet ejus quam Br ad EZ. Quod

. oportebat ostendere.
une raison triplée de celle que Br a avec E2. Mais nous avons démontré que
ce n’estpas non plus avec une sphère plus petite; la Sphère ABr a donc avec

la Sphère au une raison triplée de celle que Br a avec EZ. Ce qu’il fallait

démontrer. A
FIN ne DOUZIÈME LIVRE,
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Bâti; 258974. nappai (l’apex! asti ,ue’o-cv Âo’yoy Si recta linea extremâ et mediâ ratione secta

N n N l C î" 0 - - n . .alune" a 75 Faim, flamant 7Tp00’7totCOV Tilt! maie-215w fuent, major porno assumens dimidiam tonus

n. r N 3 t tu ,* - - - . . .on; 57m; WQyTaw-Âa’atgoy Æu’ydvm Tao mm 1"; qtuntuplum potest 1psrus ex dimidiâ tonus.

1’ f n, t! Iultra-2m; 7a; 0M; .
Bateau par, Wafiwù à ’AB 02’qu un) péan Recta enim linea AB extremâ et mediâ ra-

Âôyoy TETMéceœ une; Ta r finlmïov ’ ML) ëO-rm tione seceturinr’puncto, et sitAr major portio, v

Maïa", çflg’ua 73 A13 au) gncgçpm’çew à? 9565,21; et producatur in directum ipsi Ar recta AA,

r, LE TREIZIEME LIVRE
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITION I.

Si une ligne droite est coupée en extrême et moyenne raison, le quarré du
plus grand segment augmenté de la moitié de la droite entière, est égal au quin-

tuple du quarré de la moitié de la droite entière. y
Que la ligne droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point r,

et que Ar soit le plus grand segment; menons la droite AA dans la direction de
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7j; Ar’ eûÛe’ÏcL il AA, zani mitre!» 7iiç3 AB ripaient:

si AA’ A2300 ’57: Wil’Td’fîÂd’O’Io’V i071 7è dm; 717;

TA 705 airé 727; AA.
AVd7ejpaliæÛwi’yaiP dm; 7&1! AB, Ar 7erpat’-

7wVa4 7è AB, A2, nazi ua7agzeypaiæew à! 75,3
AZ 75 exilant, ne) J’In’XÛw il zr Ë7ri 7è H. Kati

a x e ,l x I I Ime: a AB acupov ne: Mural! Àoyor 7277.434le

A

et ponatur AA ipsius AB dimidia; dico quin-
tuplum esse quadratum ex FA quadrati ex AA.

Describantur enim ex AB, Ar quadrata AB,
AZ, et describatur figura in AZ , et proclucatur
ZF ad H. Et quoniam AB extremâ et medià
ratione secatur in r, ipsum igitur sub AB, en

Z5a hl N

K

zani 7è 1" 78 ai’PcL 15m3 743v AB, Br l’a-av Ëa7i 743

«5.711375; Ar. Kari l’an 73 p.31: 15m3 75v AB, Br 7è

TE, 73 dl du?) 717; Ar 7è 26’ 707w a’t’pœ 7è r’EI7a)"

26. Karl En) élima" lent! si BA 777; AA, l’a-a d’2

il [Air BA 7ji KA, a; «Il AA 717 A6’ 6771117. alpe:

unit; KA 75; A65. Q; (il ri KA wpè; 71h! A6
037w; 73 Kr api; 7è ro- ÊtwÀœo-z’or ÂL’Pœ 7è Kr

703 r66. Éloi d’à nazi 7è A6 , 6T 705 r6 (Pan-Mi-

flœ7’ i’a’ov ai’pat 7è Kr 707; A6, 6P. 1259121971 d’à

and 7è rE I743 Z6 i’crovS’ ’6À0V aillent 70’ AE 727p0i7wrov

HE
æquale est ipsi ex AP. Etest quidem ipsum sub

AB , Br ipsum rE, ipsum autem ex Ar ip-
sum 26, æquale igitur TE ipsi Z6. Et quo-
niam dupla est BA ipsius AA, sed ,aequalis
quidem 13A ipsi KA , ipsa vero AA ipsi
A6; dupla igitur et KA ipsius A6. Ut autem
KA ad A6 ita KI’ ad r6; duplum igitur Kr

ipsius ro. Sunt autem et A6, 6P ipsius F6
dupla; æquale igitur Kr ipsis A6 , 6P. OS-
tensum autem est et PE æquale ipsi 26; to-

ar, et faisons AA égal à la moitié de AB; je dis que le quarré de ra est quintuple
du quarré de AA.

Car décrivons avec les droites AB, Ar les quarrés A15, Al; achevons la figure
dans Al , et prolongeons zr vers le point H. Puisque la droite AB estcoupé en extrême
et moyenne raison au point r, le rectangle sous AB , Br est égal au quarré de Ar
( déf. 5 et 17. 6). Mais le rectangle sous AB, Br est égal à rE, et le quarré de
Ar est égal à Z6 ; le rectangle r15 est donc égal à Z6. Et puisque BA est double de
AA; que BA est égal à KA , et AA égal à A6 , la droite KA sera double de A6. Mais

KA est à A6 comme Kr est à r9 ( 1. 6); le rectangle Kr est donc double de r9,
Mais les surfaces A6, or sont doubles de Io (45. 1); K1" est donc égal aux sur-
faces A6, or ( 45. 1 ). Mais on a démontré que TE est égal à le; le quarré entier
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770v à?) 797) MNE 711614091. Kan) Êmî (PHI-Aï Ëo-7w

a; BA 755; AA, 7e7Fcc7rÀoz’a-Iâv E07: 73 cË7rà 757;

BA 708 02776 717; AA, 7007577: 7è AE 705 A6.
1m et; 75 AE 793 MNE 711400091, næîâ MNEJ

A

tum igitur AE quadratum æquale est gnomoni
MNE. Et quoniam dupla est BA ipsius AA, qua-
druplum est quadratum ex BA quadrati ex AA, hoc

est A]: ipsius A9. Æquale autem AE gnomopi

Z

riv-
M y

A P î)
Ï» HI

K

I 9 Cl(ipsæ 71165wa 7e7pac777xoécrzaç en: 703 Ae)’ OÀOV

3 .l ’ N A ald’un 75 AZ 7re1I7œ7rÀaÉo-Iov 27.71 7cv A6). Km 20-71

N A A t 3 K N73 pâli Al 7è :1975 7:1; Aï, 7o à 6A 7o une 7m;

t a! s t N z l l 5 mAA’ 7o upas cum 7M; TA WEV’TOWÎÀGLO’IGV m7: 7cv

c’en-à 75’; AA.

N X t C NBah! 84’945 affinez, au; 7a 2511;.

H E 4.
MNE; et MME igitur gnomon quadruplas est
ipsius A0 ,- totum igitur AZ quintuplum est ipsius

A9. Et est AZ quidem ipsum ex A1”, ipsum
vero (9A ipsum ex AA ,- quadratum igitur ex FA
quintuplum est quadrati ex AA.

Si igitur recta, etc.

A15 est donc égal au gnomon MNE. Mais BA est double de AA; le quarré de BA est
donc quadruple du quarré de AA (20. 6), c’est-àfdire que AE est quadruple de A6.
Mais AE est égal au gnomon MNE;*Ie gnomon MNE est donc quadruple de 49 ;
le quarré entier AZ est donc quintuple de A6). Mais AZ est le quarré de At, et 6A
le quarré de AA; le quarré de TA estdonc quintuple du quarré de AA. Donc , etc,

ç
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i
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Ê
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HPOTAEIE B]. PROPOSITIO Il.
Bah, gagera www?) TMfiMdToç gœwgç www- Si recta linea partis suæ quintuplum possit,

’ t A ’An t N ’ ’i lum autem drctæ artls extrema et medtaflûtaient! 96911741, 7:1; ÊtwÂaa-mç’wu upnynou duP p

a X ’ fr P . tguipant); duper un: ,uwov Ào’yav 751Moptevnç 7o

* A. t z a x m a a mÏr tHeÎËOV quinze: 75 Àomov pepoç 6671771; eE gamay;

ratione secetur; major portio reliqua pars est
rectæ a principio.

eôôu’aç. 0

A Z
i1 yË B AA I.

K E H
E6663 7&9 Wallon; 15 AB 7;ui,uu7oç hurrah"; Rectal enim linea AB partis suæAPquintuplum

703 AP 7rewot7rAaÉa’lov (ivraie-9a), 75; fa AI 917m5 possit, et ipsius AF dupla sit FA ; dico, ipsius
élan, 1; TA. Maya, 3’." 7,7; TA 01’sz au) [m’a-0,, FA extremâ et mediâ ratione sectæ, portionem

A5701: 7e,u.vo,ue’vnç, 731427:01! 7,14îpoi in"! Il IB. majorem esse F3.

Aywyeypaiçûw 781p de, Ëmure’pœç 7:51: AB , TA Describantur enim ex utrâque ipsarum AB,

quPæywm 7;), A2, rH, un) narwfirypoéqgewz êy TA quadrata AZ, PH, et describatur figura in t
79") Al 75 exaltez, au) Mygale ri ZB Èwi 7è E3. AZ, et producatur ZB ad E. Et quoniam quin-

l l a x a t N N . . . .Km) ivre) 7rewœ7r7xowlov if?! 7o (un 7nç BA 7ou tuplum est lpsum ex BA lpSlus ex AF , quintu-
mg, a p,i..,.- .-e’wrà 75; Aï w2v7a7rÀoi715vÊa7z 7è AZ 708 A6, Plum est A2 ipsius A0; quadruplus igitur

PROPOSITION 11.
’Si le quarré d’une ligne droite est égal au quintuple du quarré d’un de ses

segments, et si le double de ce segment est coupé en extrême et moyenne raison,
le plus grand segment est la partie restante de la droite premièrement exposée.

Que le quarré de la droite AB soit égal au quintuple du quarré de son segment
AI , et que m soit double de Ar; je dis que si la droite m est coupée en eXtrême
et moyenne raison, la droite rB sera son plus grand segment.

Car décrivons avec les droites AB, TA, les quarrés AZ , rH; achevons la figure
dans Al, et prolongeons ZB vers le point E. Puisque le quarré de BA est quintuple
du quarré de Ar, la surface A2 sera quintuple de A9,- le gnomon MNE est donc

. w. :w-:;;..l;..;ægîy.;,1’«&out ...ua.’ - « ë-

i l:

i ikvi..- K «nei ’ . 4- » t’ 0-» h’ , A --s ’ ’- , n A J ’ .- -- a W’ "t ’ ,..,-.....-.r«-----..r.v.»........r-.;r - tu ., .--..- - , «:5- .w .. «:4»: Lçmàïüe-«aË-r» «vu-:332? *”” Lfl-"bm-ë - ri"



                                                                     

me La TREIZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
7e7potverÉa-wç5 5P: 5 MNE 776]in 705 A6. Kent)

in) 337A? in"! a; AT 717; TA, 7e7pat7erÉa-zov
aïpat 78757:6 75g AF 705 enim; 7:7; m5, 7ou7e’a’71

7è I’H 705 A6. EÊeI’XÛn à? un) 5 MNE Maipwv

7e7pct7erierzoç 705 A6’ ils-o; ripa: 5 MNE 71’14le?

75 PH. Katl Ëml 63773 377w à Ar 717; TA, in
A; à [Aèl’ Are? rKÇâ æ Ar 7 16’ 637m? :2,ch

A

MNE gnomon ipsius A6. Et quoniam dupla
est AF ipsius FA , Îquadruplum igitur est ipsam

ex AF ipsius ex FA, hoc est PH ipsius A6.
Ostensus est autem et MNZ gnomon qua-
druplas ipsius A6 5 æqualia igitur MNE gnOmon

ipsi PH. Et quoniam dupla est AF ipsius FA,
sed æqualis quidem âF ipsi FK, ipse veto,

Z

f
M y B

-”’ PI

K

nazi il KI" 717i; [6’ Jim-Aimer pipa nul 73 KB 70:7 86.

Bic) à maint A6, 6B 70:3v 68 hernie-m7. l’a-av situ

«:3 K13. 707; A6, es. Mixe" At nul ZAoçô MNE

ytaiptmv ZN,; 753 I’Hi’a’oçt aux) Miner 02,900 73 62 753

EH 307M 7701i. K4? 3071 73 ,uêvBH 7è 5773 75v TA,

AB , l’a-n 7&9 zirA 71? AH, 73 Je 62 7135073 75; Br’

78 à’pœ 13ml 751i FA, A-B l’ami in) 76,3 dm; 717; FB’

élu-74v sipo: à; a; AT wpôç 7th r13 037w; ri FB wpàç

Till’ BA. MeI’ÇM «Pi à Ar 71T; TB’ pellent: alpe nul

au.
Al" ipsi F6 5" dupla igitur et KF ipsius P6;
duplum igitur et K8 ipsius 36. Sunt autem.
et ipsa A6 , 613 ipsius 63 dupla 5 æquale igitur

-I(B ipsis A6, 6B. Ostensus est autem et to-
tus MNE gnomon toti PH æqualis 5 et reliquum
igitur 6Z ipsi BH est æquale. Et est quidem 3H
ipsam sub FA , AB, æqualis enim ipsa FA ipsi
AH, ipsum 62 vero ipsum ex Br; ipsum igitur
sub FA, AB æquale est ipsi ex FB ; est igitur ut AF

ad r3 ita r3 ad BA. Major autem Ar ipsâ. r3; t

quadruple de A6. Mais Ar est dOuble de rA , le quarré de Ar est donc quadruple du
quarré de rA (2o. 6), c’est-à-dire que rH est quadruple de A6. Mais on a démontré

que le gnomon MNE est quadruple de A6; le gnomon MNE est donc égal à FH.
Et puisque Ar est double de rA, que Ar est égal à TK, et Ariégal à r6; la droite
Kr sera double de r6; le rectangle K8 est donc double de B6. Mais les rectangles
A6, 613 pris ensemble sont doubles de 68 (45. n ); le rectangle KB est donc
égal aux rectangles A6, 6B. Mais on a démontré que le gnomon entier MNE est
égal au rectangle entier PH; le quarré restant 6l est donc égal à BH. Mais BH
est le rectangle sons m, AB, car rA est égal à AH , et 62 est le quarré de Br ;1
le rectangle sous FA, AB est donc égal au quarré de rB ; la droite Ar est donc à

rB comme rB est a BA( t7. 6 ). Mais At est plus grand que r3; la droite r8 est

g) ,.-. naïf: * 7* *- 5
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1l r3 717; BA. T17; TA cipœ 613944; claper nul
[Lia-011 A6701 7e,uyo,ue’1111; 75 piffer 7,443544; t’a-m1

à r3.
Boit è’pat eÛQeÎ’at, nul 7è i512.

A H MM A.

071 92’ 1l harki 717; Ar 1&2;wa Êtr’rl 75’; r8,

0l I v007w; «remuer.

a t t a! I l wE1 gap 1.411, 20’701, et humeur, 1l Br (PmM

N i I a] x a. m711; FA” 71711411771011.0701: capot 70 127:0 711; Br 70v

3 a æ I a! l î t Nun 711; rA° mwamÀata’m «par. 7a «710 7m Br,

N ’ t N .FA 700 aura 711; FAQ. T76n217at1 J? un) 7è 020713

711; 3A mwaw’îlat’alov 703 .2713 751"; rA’ 70 02’110:

î t N si a 1» A:un 711; BA 10’011 en) 701; :2715 70W Br, TA,

0l à I . a’ omp «d’ancrer aux aïpat 1; Br &wÀawiwv Êa’7l3

75’; FA. O,u.01’w; 5m J’at’Ëopev 0’71 013153 ÊAaÉ77wv

751"; Br J’mAaa’iwyfl in) 717; FA, man; 7&9

m7615 73 56707:0" 1l in 71T; AF 1917N? [421’wa

in? 71?; rB. 072p ide: Æeîfau.

Major igitur et FB ipsâ BA. Rectæ igitur FA ex-

tremâ et mediâ ratione sectæ major portio est

ipse FB. tSi igitur recta, etc.

LEMMA. p

Duplam autem ipsius AI’ majorem esse quam

FB, sic ostendendum est.
Si enim non, asit, si possibile, ipse BF dupla

ipsius FA 5 quadruplum igitur quadratum ex BF

quadrati ex FA ; quintupla igitur quadrata ex ipsis

Br, FA quadrati ex FA. Ponitur autem et qua-
dratum ex BA quintuplum quadrati ex FA ; qua-

dratum igitur ex BA æquale-est quadratis ex
ipsis Br , FA , quod impossibile; non igitur BF»

dupla est ipsius FA. Similiter utique démons-
trabimns neque minorem quam BF duplam esse
ipsius FA; multo enim majus absurdum; ergo
ipsius AF dupla major est quam FB. Quod
oportebat ostendere.

donc plus grande que BA. Si donc la droite rA est coupée en extrême et moyenne
raisOn , la droite rB sera le plus grand segment. Donc , etc.

LEMME.

On démontrera, de la manière suivante, quele double de Ar est plus grand que r13.
Car que Cela ne soit point, si cela est possible, etque Br soit double de TA; le quarté

de Br sera quadruple du quarré de FA; les quarrés des droites Br, FA pris ensemble
seront donc quintuples du quarré de TA. Mais on a supposé que le quarré de BA ,
est aussi quintuple du quarré de FA ; le quarré de BA est donc égal aux quart es des
droites Br , rA , ce qui est impossible (4. 2); la droite Br n’est pas double de TA.
Nous démontrerons semblablement qu’une droite plus petite que Br n’est pas
double de rA, car l’absurdité serait encore plus grande; le double de Ar estdonc
plus grand que Br. Ce qu’il fallait démontrer.

.4:-
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r r . .1, f- . z * ,Vh t, h, .L * ..- -æ.4. .. t.g g V.

x

IIPOTAZIEO y’.

138w eôôaïœ ypœmuâ aïkPOV un) m’a-0V A5701:

www)” 73 ’e’Àata-o-ov 7pïMnt , wpoaÀaCôy 7th tipu-

a’el’aw 7027 perfora; marijuana, 7rev7ct7ràoia’zov N-

mnu 705 aîvrà 717; Épandag- 703 gaffera; 71m;-

ptac7oç 727Pwyalvou. -
EÔÛeTœ 70E? 71g il AB claper notifiée-or A5707

7e71un’09w nant 73 r cnpeîov, un) ’2’0’7w peîëov

7745M: 15’ Aï, nazi 727,415an AI fixa: zonai 75

At m’y.) 5’71 7reV7omÀoÉa-zây En: 7è 427:3 777; BA

703 in?) 75?; At.
Ardp-eypat’çôu wifi c333 737; AB 72-rpaëyw90y 75

AIE, un) uœTœçreizpat’pÛw ÆmÀoô’v’ 75 méfiant.

Kari3 2’712) 9177767 E7711: il AI 751"; TA’ 7trpat7rAaÉ-

nov cipal! 76 aËwô 75g AT 705 50ml 717g TA , 7eu-

72’071 75 P2 705 ZH. Km) Ère) 73 5775 75v AB,

Br 7507 à?) 71,5 sin-à 71?; AI, and 2’771 73,1.têt’5

13775 751! AB, Br 78 TE, 73 Æè c273 727; AI 73
PZÔ’ 75 o’t’pat TE l’a-av 307i 7gb" P2. Tt7pat7rAaÉa-lov

.218[LETREIZIÈMELLIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUlCLIDE.

’PROPOSITIO III.

Si recta linea extremâ et mediâ ratione secta

fuerit ; minor portio, assumens dimidiam ma-
joris portionis, quintuplum potest quadrati ex
dimidiâ majoris portionis. h

Recta enim quævis A3 textremâ et mediâ

ratione secetur in F puncto , et sil: major portio
AP, et secetur AP bifariam in A; diCo quin-
tuplum esse quadratum ex 13A quadrati ex AP.

Describatur enim ex AB quadratum AE, et
compleatur dupla figura. Et quoniam dupla est
AP ipsius FA 5 quadruplum igitur ipsum ex AP

ipsius ex FA, hoc est P2 ipsius ZH. Et quoniam
rectangulum sub A15 , El” æquale est quadrato

ex AP, et est rectangulum quidem sub AB , BP
ipsum TE, quadratum vero ex AP ipsum P2;
ergo FE æquale est ipsi P2. Quadruplum au-

JÊ 7è P2 703 ZHt flTdeÂaÊWOV 91’ch me) 73 TE mm P2 lpsms 2H 5 quadruplum 15m" et r3

PROPOSITION III.

Si une ligne droite est coupée en extrême et moyenne raison; le quarré du
plus petit segment, augmenté de la moitié du plus grand segment, est égal au
quintuple du quarré de la moitié du plus grand segment.

Qu’une droite quelconque AB soit coupée en extrême et moyenne raison au
point r, que AI soit le plus grand segment, et coupons Ar en deux parties égales
au point A ; je dis que le quarré de BA est quintuple du quarré de AI.

Car décrivons avec AB le quarré AE, etconstruisons une double figure. Puisque Ar
estdouble de TA , le quarré de Ar est quadruple du quarré de TA, c’est-’à-dire que

P: est quadruple de ZH. Et puisque le rectangle sous AB , Br est égal au quarré de
A? ( I7. 6), que le rectangle sous AB, Br est r15, et que le quarré de Ar est p2,
le rectangle TE sera égal à P2. Mais P2 est quadruple de 2H ; le rectangle TE est
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I ’ a e N ’I705 ZH. HéÀw Ëmi la" www n AA 7p AI, un

A4 d n l I3673 au; il 0K 7p KZ° une accu 7a HZ 727pwywvov

a! ’ x A. I a! il e a.nov en: 7l,» 8A 7erpatywrtp’ un apr: n HK 7p

. N CI t tKA, 7ou7t’o’7w a; MN 7p NE’ aga-7e zou 7o Ml

N t l N a a I7a) 2E Ërriv l’a-av. AÂÀat 7o Ml 7:,» PH 60’711! infl-

N ’ a ’l tmi 73 PH ipse 7go 2E 277w nov. Kowav 27,007-

t e y] - I a! a r ænia-9a» 7a rN’ o «Pat :OH poum! ma; son 79)

ipsius ZH. Rursus quoniam æqualis est AA ipsi AP’

æqualis est et 9K ipsi KZ; quare et HZ quadratum

æquale est quadrato 6A; æqualis igitur HIC ipsi
KA, hoc est MN ipsi NE; quare et Mzipsi 21»: est

æquale. Sed MZ ipsiPH est æquale; et PH igitur

ipsi ZE est æquale. Commune apponatur ipsum
rN; gnomon igitur son æqualis est rectangulo

j A F R
K 0d MP Hg JIl

N

6 K Z
’1 A 2 E

TE. Au; 73 TE 7e7pamàz’a’wv Ëîeixôn 70:7 HZ’

la) 5 50H Épats 79113,0th 727Pct7rÀcÉa’Io’ç à": 703

2H 7e7patyaîvau’ 3 son sipo: 71’65wa au) 73 2H

7t7paÉ7mov 7rty’rat7rAat’no’v En: 705 ZH. AMÏ à

SOU yualpœv un) 73 2H 7e7pai’ywro’y Ërn 73

AN9’ ami Ë": 73 p.39 AN 73 aË7r3 73; AB, 73 clé

HZ 73 aË7r3 75; ar- 73 cipaz 557:3 717; AB 7min:-

I I I A. î t A. AvrÀaa’tov en: 7cv omo 7»; TA. Omp gît: 924511.

donc quadruple de ZH.

PE. Sed Pl! quadruplum ostensum est ipsius
HZ ; et 50H igitur gnomon quadruplus est ZH
quadrati; ergo 50H gnomon et ZH quadratum
quintuplum est ipsius ZH. Sed "50H gnomon et

ZH quadratum sunt ipsum AN; et est quidam
AN quadratum ex A13; ipsum vero HZ quadratum

ex AP 5 quadratum igitur ex AB quintuplum est

quadrati ex FA. Quod oportebat ostendere.

e plus , puisque AA est égal a or, et 9K égala K2 (4. 1), le
quarré HZ sera égal au quarré 6A; la droite HK est donc égale à KA, c’est-à-dire

MN égal àNE. Le rectangle MZ est donc égal au rectangle 2E (56. 1). Mais le rectangle

MZ est égal à rH (48. 1); le rectangle rH est donc égal ale. Ajoutons le rectangle
commun I’N; le gnomon 50H sera égal àrE. Mais on adémontré que rE est quadruple

de HZ; le gnomon EOH est donc quadruple du quarré de 2H; le gnomon 3’011
conjointement avec le quarré 2H est donc quintuple du quarré de ZH. Mais le

. gnomon son avec le quarré 2H forment le quarré AN, et AN est le quarré de au,
et HZ est le quarré de or; le quarré de AB est donc quintuple du quarré de ra.
Ce qu’il fallait démontrer.
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liron: 12. AV.

t a N t a! X I ’En aveint napalm aupov zou Mao-ou A0701!

64. t. a k A. W! x a, a I i Lu7142; t3 7o une 7H; ont; un" 7cv 2Aa77ovoç 7p."-

. t i I I I iyang, 7a aumptçowpœ 7t7pai7wm, 7pmÀawm

a N à t N65”" 7cv «un 7cv peiêoro; guipant; 7271m-

750w.

3 C 1 a]. xE7760 20927:: n AB, aux) 7e7,una-6œ duper un:

I I t x A x a] N ’ Npeu-av Àoyov une 7o r, ne; 277w Mitre? 754mm:

l ’ t! ( l A:7o Al” A594» on 7d Âme 7th AIS, Br 7pnrAaÎ-

l 3 N 2 t Nont 26”77 7ou ot7ro 7115m.

I x t N I tAvayeypœcpûw 749 Âme 77;; AB 7e7pu7œvav 7o

- f t N . x ’3’AAEB, nazi ua7acyeçpacp6w 7o mutent. E772: ouv

c a] k il I I x xa AB OLZPOV ne: M2607 Àoyov 727Mn7m nant 7o

x nf a. 1 a e i x a, tT, un: M2161; nahua 277w n AT’ 7o «pat. 67:0

N a! a x N a t N x a]7M AB, Br nov 20-7: 7go une 7M; AI. Kou 20-71

v K t f t N t t l l A:7o par u7ro 7m AB, Br 7o AK, 7o (Pi 327:0 711;

t il si fi x 5 NAI’ 7o GH’ mon! capot son 7a AK 7go 6H. K13

a si 3 x t N 1 xami mou 20-7: 7o A2 79) 2E , nanar arpentiez-9a: 73

f a! I NTKt 0’on capot 73 AK foÀqo 7go TE ËO’TÏV 130W 7è

33,03: AK, r15 m7 AK a"; (omnium. AM3: né AK,’

r I x t ITE a AMN 71:60ng ion me) 7o TK 7t7pzywzlov’

PROPOSITIO’ 1v.

Si recta linea extremâ et mediâ ratione secte

fuerit; ipse ex totâ et minore portions; utraque

simul quadrata, tripla sunt quadratiiex mai 014i
portione.

Sit recta AB , et secetur extremâ et mediâ ra-

tione in P, et sit major portio Al"; dico ipsa ex
AB , BP tripla esse ipsius ex AP.

Describatur enim ex AB quadratum AAEB , et

compleatur figura. Quoniam igitur AB extremâ
et mediâ ratione secte est in P, et major portio

sest Al" 5 rectangulum igitur sub AB , 31’ æquale

est quadrato ex AF. Et est quidem reclangu- -
lum sub A3 , BP ipsum AK , quadratum autem
ex Argipsum 9H 3 æquale igitur est A; ipSi
69H. Et quoniam æquale est ipsum A2 ipsi Z’E,

commune apponatur ipsum PK 5 totum igiturAK
toti FE est æquale; ipsaigitur AK , PE ipsius AK

sunt dupla. Sed ipsa AK, PE ipse AMN gnomon

PROPOSITJON 1V.
Si une ligne droite est coupée en eXtrême et moyenne raison, le quarréide la

droite entière, conjointement avec le quarré du plus petit segment, est triple
du quarré du plus grand segment. l

- Soit la droite AB ; qu’elle soit coupée en extrême et moyenne raison au point r,

et que Ar soit le plus grand segment; je dis que le quarré de la droite A3, con--
jointement avec le quarré de Br, est triple du quarré de TA.

Car décriVons avec AB le quarré AAEB , et complétons la figure.Puisque A8 est

I’rl 4’ il i ,man J -:" 3- p » l l ’- 4 -l A-mw-e . a «in- une; - . .4 . - - » A. . t I - ,"à. ’ v, t L" y j *” U VW.w-Müïs. 4111337 à..in

j coupé en extrême et moyenne raison au point r, et que Ar est le plus grand segment,
le remange SOUS A3 a Br Sera égal au’quarré de AI ( 17. 6). Mais le rectangle sous
AB, Br est AK, et le quarré de Ar est 6H; le rectangle AK est donc égal à en. Et
Puisque A2 eu égal à 25 ( 45. 1 ), ajoutons le quarré commun rK; le rectangle
entier AK sera égal au rectangle entier TE; le rectangle AK , conjointement
avec TE , est donc double de AK. Mais les rectangles AK, r5 contiènent le gnomon

4:4-

.i...» x. 4.42.. Li
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o sipo: AMN 7mm un; 73 TK 7e7pé7wvoy 33- sunt et FIC quadratum; gnomon îgitur AMN
mémé i371 738 AK. AÀÀè [du ne!) 73 AK 7:13 et’quadratum PIC dupla sunt ipsius AIC. At vero

6H Ëîeixôn i’a’or 3 ripa AMN Weimar, aux) 73 et ipsum AK ipsiQH ostensum estæquale g ergo

IK 7e7pai7wvov étambrai Êo-7: 736 OH’ 333-72 ne)! AMN gnomon, et FIC quadratum dupla sunt ip-

5 AMN Melun ami 7è l" K, 6H tranchera. rpz- sîus 9H 5 quare et AMN gnomon et FIC, 6H qua-

1A 7’ R

G A n K
N

A H E
mémé in: 735 6H 7e7pot7a’wou. Rai l’a-711; 3 drata tripla sunt quadrati 6H. Et sunt quidem

M31! AMN Maman! mati 73L TK, 6H 727pa’7wvœ, AMN gnomon et FIC, 9H quadrata , totum AE

gÂOV 73 AE nui 73 1"K, 33’73"29 i773 733 oi7r3 733V et FIC, quæ sunt ex ipsis AIE , BF quadrata ,

AB, Br 7t7PaÉ’ywrat, 73 f3 H6 73 J773 727; Ar ipsum autem HO ipsum ex A1" quadratum;
7e7pci7wvov° 7è. 31’ch 337:3 75v AB, Br 727pai- quadrata igitur ex AB , BF tripla sunt qua-
7mn TPIWÀot’d’Ié in: 736 (in?) 717; AI Ire-qui- drati ex AF. Quod oportebat ostendere.

www. 072p 33h «Païen.

AMN et le quarré rK;.le gnomon AMN , conjointement avec le quarré rK, est donc
double du rectangle AK. Mais on a démontré que AK est égal à 6H; le gnomon
AMN , conjointement avec-le quarré YK, est donc double de 6H; le gnomon AMN,

conjointement avec les quarrés rK, 6H, est donc triple du quarré 6H. Mais le
gnomon AMN, conjointementtavec les quarrés rK, 9H, est le quarré entier AE con-
jointement avec rK. Mais 13A, rK sont les quarrés des droites AB , Br, et H9 est le
quarré de A1" ; le quarré de AB, conjointement avec le quarré de Br, est donc triple
du quarré de At. Ce qu’il fallait démontrer.

. F , ’. g et. ..-:. ---. -- (M-w-Hnî 44k h. j .M; ;- ,. An: an A... l. -:ZLAL;Ë.ÎËFJ «t
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ITIPOTAEIZ t.

I S 3 N t a] V n I IEn 3392m Wagon œxpov au: usa-av Àoyov

’ en x en. I «.1 a! N " l I7p." 31 , non mourre y mon; 10’" 73) perlon 7M"-

! (l a ’ N a] x I r l Ipa7r n 3M 2302133 dfipqr au: [423-312 A3733 727-

x t n: N I ’ C S î tu1.01741, un: 73 [1&er fluage: 23-711! n a? 319x11;

’ n N9063m.

a ,.. l K je a! x I13392:3: 7339 7Pduflfl n AB dïpûl’ mu [3323-31,

I l t l N t S a,A3731! 72774213843 7333733 7o r 351;].21335, un: 237w

N «a N lfalzar 7,unpt33 si Ar, nazi 7p AT la» mie-83:4 Il

q Av 1
AA’ N’y» 371 ti AB filetiez c’éZPOt’ uni M3339 loyal!

I l l A A A: N I7277451733; une; 73 A, au: 73 perçut 75431433

e a N N Q337w a if ajax"; 2392133 n AB.

I t a t a. i I tAvayeypatpôœ 973m 3:973 7nç AB 7e7p3t7wvov 73

I t A: x ’3’ cAIE, and not’rotyt’ypatpew 73 (maya. En: 33v5 ne

a! x I I I ! tAB dupai! zou ,ueo-ov loyer 727Mn73t: 3m73. 73 r,

l I S N p’ 3 x N t w73 alpes 5773 73W AB, Br icov 277: 7go 3i7ro 7n;5

A1". Kati 3371 73i M3? 1573 7371:7 AB, Br 73 TE,

«a l l al l N73 T3 33173721; AT 73 r6, i337 capa: 73 TE 71,3 r6.

A: a tu t l
AÀMË 7go p.31! TE t’a-or Êml 73 E9 , 71;) Je or i331!

N x X a! l ’ S N l73 AGS’ itou 73 A9 «pas iaov 277: 7go (9E. Kowov

î

PROPOSITIO v.

Si recta linea extremâ et mediâ ratione secta"

fuerit, et adjiciatur ipsi æqualis majori portio-
ni; tota recta extremâxet mediâ ratione secta

est, et major portio est ipsa a principio recta.

Recta enim linea AB extremâ et mediâ ra-

V tione secetur in P puncto , Let sit AP major
portio, et ipsi AP æqualis ponaturAA5 dico An
rectam extremâ et mediâ ratione secari in puncto

A , et majorem portionem esse a principio rec-

tam AB.

Describatur enim ex A8 quadratum AE ,
etcompleaturfigura. Quoniam igitur AB extremâ

et mediâ ratiOne secta est in P , ipsum igitursub
AB, Br æquale est ipsi ex AP. Et est quidem ipsum

sub AB , BF ipsum FE5 ipsum vero ex AP ipsum
ré); æquale igitur TE ipsi P9. Sed ipsi TE quidem

æquale est E0 , ipsi veto 0P æquale ipsum A6 5 et

PROPOSITION V.
Si une ligne droite est coupée en extrême et moyenne raison , et si on lui ajoute

une droite égale au plus grand segment, la droite entière sera coupée en ex-
trême et moyenne raison, et le plus grand segment sera la droite premièrement

exposée. iQue la droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point r, que Ar
soit le plus grand segment, et faisons AA égala AT; je dis que la droite AA est coupée

en extrême et moyenne raison au point A, et que la droite AB premièrement ex-

posée est le plus grand segment. t
Car décrivons avec AB le quarré AE , et achevons la figure. Puisque AB est coupé

en extrême et moyenne raison au point r , le rectangle sous AB , Br sera
égal au quarré de AT ( 17. 6). Mais le rectangle sous AB, Br eSt TE y et le quarré
de Ar est r9; le rectangle TE est donc égal à r6. Mais E0 est égal à TE, et ne à

’ ’ 5" ,n - r . A...:.J.r:.;r t *-”-xt.«..t.s..’i* "N H ... -. ""W ’
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W A.apostasia-63) 73 63° 32W ripa. 73 AK 3A3) 7go AE

l l NËwlv 73.3119. Kari 2’374 73 p.37 AK 73 37:3 73m BA,

e A; t t aAA, l’a-n 733p n AA 7p AA, 73 de AE 73 3i1737nç

l a! Q l N si a N A: aAB’ 73 œpa U7:3 7m BA, AA 13-37 23-71 7go 2773

a

A9 igituræquale estipsi G)E.ICommune apponatur

685 totum igitur AK toti AE est æquale. Et est AK

quidem ipsum sub BA, AA, æqualis enim AA ipsi

AA, ipsum autem AE ipsum ex A35 ipsum igitur

N
75; AB’ 2’37"! sipo: à; Il AB 7:p3ç 753 BA 357:3;5

’BA 7rp3; 759 AA. Marron! allé 5 AB 75; BA° Mul-

zaw alpe: nuit; BA 75; AA’ il o’t’pœ AB dupe»! nui

picot: A3737 flattant: nant 73 A, nul 73,142?-
Çov 7,451,443: ion-w a; AB. 07rep Mu Æeîfeth

1:

sub BA, AA æquale est ipsi ex A3; est igitur
ut AB ad BA ita BA ad AA. Major autem AB
quam BA 5 major igitur et BA quam AA; ergo
AB extremâ et mediâ ratione secta est in A ,

et major portio est AB. Quod oportebat os-
tenders.

or ( 4. 1 ); le quarré Ac) est donc égala 6E. Ajoutons le rectangle commun es;
le rectangle entier AK sera égal au quarré entier AE. Mais AK est le rectangle
sous BA, AA, car AA est égal à AA, et AE est le quarré de A13; le rectangle sous
BA, AA est donc égal au quarré de AB; la droite AB est donc à la droite BA comme

BA est à AA ( 17. 6.) Mais AB estplus grand que BA; la droite BA est donc plus
grande que la droite AA 5 la droite AB est donc coupée en extrême et moyenne
raison au point A,et AB est le plus grand segment. Ce qu’il fallait démontrer.
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AAAQSK

l t l t ilEn «39272; ydeMn stupeur un) Mia-av A6761!

A. 9’ cvpnûp, and: ce; Wl’œpço’îêpoç a; 37m mi 76

N N i CI fperçu nanisez wpoç fin! Mm! 037w; û 6M 7rpàç

ALITER.. il

Si recta linea extremâ et mediâ ratione sec

fnerit, erit ut utraque simul tata et major porti
ad lotami ita tota ad majorem portionem.’

75 pelât! 7,145141.
âEôeeçà WÉP Tl; a; A8 gym "et; miam, A0170" Recta emm quædam A8 extremâ et med

Twluficew nana Ta r. au; talma, Maïa" Tflfiluœ Toi ratione secetur m P , et sit ma]or porno A!
dlCO esse ut utraque simul BAP ad BA ita B.Ar’ MM) 371 Êniv c5; wvaMcpÉTeFoç t; BAT qui;

ad AP.Till’ BA 037w; il BA ripai; 723v Aï.

mafia, 70;? 7.5 Ar y," à AA. MW g." à"), Ponatur enim ipsi A]? æqualis AA 5 dico est

(à; il AB 711:5; Tïli’ BA 057w; Il BA qui; 7M AI. ut AB ad 13A ita BA ad At. Quoniam enim A

. g t e ,1 a I I I . . n oE77" 74P n A3 tu?" "a" au? W" A0707 TÊTH’WW extremâ et medtâ rattone secatur m P , et male

t I a N «a I ’ t a!filant 7° r’ ua’gMê’zw Tflwflœ "au 7° AI: "7:" portio est AP; est igitur ut BA ad 41’ ita AI’ a

.àctaitlBAwo TûvArou-rwtÎAFw-o 7 . . .P ç g : P î * J J î r P f a" PB. Æquahs autem A]? 11951 .AA; est lgttur 1;
TB. Ian à n AI 7p AA° un": capot a); n BA wpaç 7m: . . l . *

q e l x , , ., , t 8A ad AA tta At ad P13; mvertendo lgltnreiAA www; n AI wpoç 7m! TB’.awoLmzÀw capet sont! ’ t
ne); t; AA m’a; Wh, AB 037w; à Br "Pa; 7;", TA. ut AA ad AB tta BD ad. FA; componendo 151m

www" au g"), à; à A3 W5; 7;", 3A 35m; est ut AB ad 13A na 3A ad Ar. Æqualis aut’en
si BA 7:93; 791v Aï. Ian «Fi Écrit! il AA et? A1"

gnw ëpat à; eumptpânpoç il BAT wpôç Till’ BA

est AA ipsi iAI’ 5 est igitur’ ut utr’aqde sium

BAT ad 3A ita BA ad Al". Et quonian
051w; û BA qui; 71h AI. K4) Étui défilant: à;

ÀUTREMENT.

Si une ligne droite est coupée en extrême et moyenne raison, la droite entière,
conjointement avec le plus grand segment, sera à la droite entière comme la droite

entière est au plus grand segment. -
Qu’une droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point r , et que

ar en-soit le plus grand segment; je dis que les droites BA , Ar, prises ensemble,

sont à BA comme BA est à Ar. ’ A. ’
Car faisons AA égalàAr; je dis que AB est à BA comme BA est à Ar; car puisque

AB est coupé en extrême et moyenne raison au pointI, et que Ar est le plus grand
segment , BA sera à Ar comme ar est à rB (17.6). Mais Ar est égal à AA ; la droite
BA est doncà an comme Ar est à r3,- donc, par inversion, AA est à AB comme
ont" est à rA; donc, par addition, ne est à BA comme BA est à AI. Mais AA est
égal àAT ; les droites BA, Ar , prises ensemble , sont donc à BA comme BA est à M.



                                                                     

LE TREIZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDEt 225

si A8 qui; 713v BA 037m5 BA wpàç nia AF’ in J9 ai

un? AA’ 3’01" sipo: à; si AB api; "mir BA 057w;

A A
’ y a! x I58A npàç mir AA. H AB «pot axpov un "env

I t a k A NA5701: 76174»ch and To A, un To lmulet! nun-

V e A. a n a ,pat Ërrw n if &vaç 2092m a AB. 07:21.2 2’92!

&ïfalo

ANAAÏËIZ KAI EYNGEÈIEÏ.

l ’ 9 I n a IT4 en"! ŒVŒÀUFIÇ un 74’ en: cruvôemç” 5

3 Ëni A1741; ":05 CH’TOUPLÉVOUI t 9’Aramon; par ow

C C A. 3 îun; anoÀoyoupêvou chai nov ênoÀou’Bwv en; 7: eûm-

n Qet; opvoyotiptwov.

l I, fl- a. Iimam-z; «hi ÀnWhÇ Irou âpoàoyoopevou M

N ’ I , u l N I ’TGV œnvouûm un 7m 700 (7170014.on kat-ra.-

AnEw il xœTat’Amlw5.

ostensum est ut AB ad BA ita BA ad AF ; aequalis

autem A]? ipsi AA; est igitur ut AB ad 3A

ita BA ad AA. Ipsa igitur A8 extremâ et me-

diâ ratione secta est in A , et major portio
est ipsa a principio recta A3. Quod oportcbat
ostenderc.

ANALYSIS ET SYNTHESIS.

Quid est analysis et quid est synthesis?

Analyis quidem est sumptio quæsiti tanquam

concessi per COnsequentia in aliquod vcrum
concessum.

Synthesis autem sumptio concessi per conse-
quentia in quæsiti conclusionem vel deprehen-
sionem.

n a-lf

Mais on a démontré que AB est à 13A comme BA est a Ar , et AI" est égal à AA; la

la droite AB est donc à BA comme BA est à AA. La droite AB est donc coupée en
extrême et moyenne raison au point A, et la droite A3, premièrement exposée ,
est le plus grand segment. Ce qu’il fallait démontrer.

ANALYSE ET SYNTHÈSE.

Ce que c’estque l’analyse, et ce que c’est que la synthèse.

Dans l’analyse, on prend comme accordé ce qui est demandé, parce qu’on
arrive delà à quelque vérité qui est accordée.

Dans la synthèse, on prend ce qui est accordé, parce qu’on arrive de la à
la conclusion, ou à l’intelligence de ce qui est demandé.

Il]. 29
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TO1 HPOTOÏ GHOPHMATOE H ANAAYEIE
ANEÏ KATAI’PACDHEI,

I é I a IE5965; 7cm w; n AB duper me: peut: A6709

I X A A si N N ctrauma-6m mon: 70 T, natta-7m perçai! TMnMd n

t w * l N aAT, mati tu; muerez; Tnç AB t’a-n neiaÛœ ti AA’

, I a V x 2 x N nAi?!» En 7reV’Tœ7ert’wor 60-7! To 01’170 7M; TA 700

i A:aima 71;; AA. go

lirai yàp WEVTdWÂcÉa-ldï in: 73 oivrà 75; TA

4’05 oË7rà 717; AA , 75 A? oi7rà Tif; TA Ëni Toi émit

755v TA , AA ,ue’roi 7017 J’iç 157:5 75v TA, AN Toi

spa à???) 75v TA, AA peut 705 Ü; Ô7fà 7557 TA ,

AA fleureraient, in: 706 à???) ’75)"; AAQ’ 9127x6117;

oïpot 75 oi7rà flics TA Merci 795 A); ria-È 755:: TA,

AA TETPŒWÂŒIUIOIV in: 703 oimi 717; AA4. AAÀci

76;; très: A); dm; 75v TA, ,AA i’a-ov ion-i 7:3 dm) 75V

BA, AT, 917A17 7è]: ri BA ’75; AA, vos d”: oiwd

qui; AT 7001! 507i rri: 67:43 75;! AB, ET, si 7è; AB

PRIMI THEOREMATIS ANALYSIS SINE
FIGURA.

Recta enim quædam AB extremâ et mediâ

ratione secetur in P , et sit major portio A1",
et dimidiæ ipsius AB æqualis ponatur AA; dico

quintuplum esse quadratum ex TA quadrati
ex AA.

Quoniam enim quintuplum est ipsum ex TA
ipsius ex AA , ipsum autem ex FA æquale est
ipsa ex TA, AA cum ipso bis sub FA, A11;
quadrata igitur ex FA, AA cum ipso bis sub
FA, AA quintupla sunt ipsius ex AA dividendo l

igitur ipsum ex FA cum ipso bis sub TA , AA
quintuplum est ipsius ex AA. Sed ipsi qui-
dem bis sub FA, AA æquale est ipsum sub 3A ,

AP, dupla enim BA ipsius AA , ipsi autem
ex AP æquale est ipsum sub AIS, 3P, etenim

ANALYSE DU PREMIER THÉORÈME SANS FIGURE.

Que la droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point r, que
. Ar soit le plus grand segment, et faisons AA égal à la moitié de AB ; je dis que *
. le quarré de TA est quintuple du quarré de AA.

Car puisque le quarré de TA est quintuple du quarré de AA, et que le quarré
de TA est égal aux quarrés des droites TA, AA , conjointement avec le double rec-
tangle sous TA, AA( 4. 2 ), les quarrés des droites TA , AA, conjointement avec
le double rectangle sous TA, AA, seront quintuples du quarré de la droite AA;
donc , par soustraction , le quarré de TA , conjointement avec le double rectangle
sous TA, AA , seravquadruple du quarré de AA. Mais le rectangle sous BA, AT

in T est égal au double rectangle sous TA, AA ; car BA est double dg AA, et le rec-
31; j . tangle sous AB , Br estgégal au quarré de Ar( x7. 6) , car AB est coupé en extrême

t . «Je» .23. l, 7.-. je 1. A: f s 7 "t

f; ..,.;.,.3...;w:,s-,- A Ï: . va.

-"xt
f

t
t , . - J .L. a;- W, A..." . , y. . [imbu Pinsomfl’ïfi’rw«mW. A ’* ne rj . ,-, a , fi A hne v f : y un - M r h H v v , Hum .,,.»Am-...uag. t t
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claper un? ,uêaov A6701! tria-puna. 75 in tin-ô

75v BA , AT peul 70:7 157:6 75v AB, BT 7e7pot-
flàaia’lo’v in: 706 ciné 75; AA. AÀÀoË 73 6773 75v

BA, AT puni. 705 6976 75v AB, B1" 7è oi7rà 75g
AB i071. 7è oi’pot 0273 7:7; AB 7e7powrÀoécnér in;

70:7 oi7rà 755; AAî. En: d’à , d’mÀfi 7059 inti! il

BA 7&7; AA. A
ETNGEZIEH

12ml 059 7e7pot7erL’a-16v in: 73 o’wrà 717; BA,

705 enivra 727; AA, oiÀAoÈ 73 oi7rà 757:2 AB 7è dm;

7515 BA, AT Êmi [arroi 705 673 75v Ait, B!”

75 alpe; 6m; 713v BA, AT ,ue7oi 705 57:8 75V AB,

BT 7e7patvrÀoiavér in: 708 oimi 7h"; AA. Ami

A t C t N 3] 9 N T t7o par wro 7m BA, AT nov 277i 79a (il; uvro
75v AA, AT, 7è JÈ 675 76v AB, Br 770v 577i

’ A l a! ’ l N A Nune 75; AT° 7o capot 00770 7nç AT yen; 7ou d’iç

e t w l
une 7M AA, AT 7e7pot7erÉa-Io’v êta-1 70:7 oË7ro

76’; AA’ dine 7è 3:73 757 AA , AT [acta-ai 705 dit;

ipsa AB extremâ et mediâ ratione secta est;

ipsum igitur sub BA , AP cum ipso sub A3 ,
DE quadruplum est ipsius ex AA. Sed ipsum sub

BA, AF cum ipso sub AB , At est ipsumex AB 5

ipsum igitur ex AB quadruplum est ipsius ex
AA. Est autem, dupla enim est BA ipsius AA.

SYNTHESIS.

Quoniam igitur quadruplum est ipsum ex
BA ipsius ex AA, sed ipsum ex A3 ipsum sub
BA , VAI’ est cum ipso sub AB , Br 5 ipsum igi-

tur sub BA , AF cum ipso sub AB, Bi.” quadru-

plumestipsius exAA. Sed ipsum quidemsub BA,
AP æquale estipsi bis sub AA , Av, ipsum autem

sub A8 , BF æquale lest ipsi ex AF, ipsum igitur

ex AP cum ipso bis sub AA , AF quadruplum
est ipsius ex AA, quare ipsa ex AA, AP cum

et moyenne raison; le rectangle sous BA, AT, conjointement avec le rectangle
sous AB, Br, est quadruple du quarré de AA. Mais le rectangle sous BA, AT,
conjointement avec le rectangle sous A8, Br, est le quarré de AB (2. 2); le
quarré de AB est donc le quadruple du quarré de AA. Mais cela est ( cor. 20. 6),
puisque BA est double de AA.

SYNTHESE.

Puisque le quarré de BA est quadruple du quarré de AA , et que le quarré de
AB est égal au rectangle sous BA , Ar, conjointement avec le rectangle sous AB, Br
( 2. 2 ); le rectangle sous BA, Ar, conjointement avec le rectangle sous A8, Br,
sera quadruple du quarré de AA. Mais le rectangle sous BA , AT est égal au dOuble
rectangle sous AA, AT, et le rectangle sous AB, Br est égal au quarré de At; le
quarré de AT, conjointement avec le double rectangle sous AA, Ar, est donc qua-
druple du quarré de AA; les quarrés (les droites AA, Ar, conjointement avec le

* T.. mgr...” -’ ,..«r -

fi...

..

- u 41,.mt.-;«.-àrC-A-vny- se 4, t . 0 A

ms.
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C t N il A; A07m 701v AA, AP wer7ot7r7totma’v in: 7cv oi7ro

e a. . A «rand 7aw*AA, AT 7e cime 7m: TA Écrit 78 défia

a t A: v I I a N a l w.«7re 7m TA 7rw7ot7rÀomov en; 7cv une 77.!;l .
AA. 07:29 ’eJ’u de: ou.

TOY AEYTEI’OY GEOPHMATOY H ANAATËIE

ANEY KATAFPAŒHE’.

A l C A. N
Eôûezot 7&9 71g tiTA TMMIUŒ’TUÇ mon; 7ou

AA mv7a7rÀoÉa-tov fureta-Go), 75’; d’à AA Jim?

. V a;nain-9a) si AB’ mon) 37: il AB ampoy nazi ,ue’o’ov

I t N L K AAoyor 72744117421 acomat 7è T capeler, au: 7o

m h s n. z a e et a x t t[attifer 7,un,uot 26-717 a AT, n71; en: 7o ÂOI’ZI’OV

I N 9 ’ N ’ Ipoupe; 711; 25 49x"; evdeldç.

75; AA. Toi. d’à oirrti’w’iiv’ AA’, AT peut 705 «il; ’

poe-LE TREIZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

ipso basanait, xr quintupluni est ipsius ex
AA. Ipsa autem ex AA, AI’ cum’ipso bis- sub

AA, AP ipsum ex TA est; ipsumigitur ex
FA quintuplum est ipsius en AA. Quod opor-

tebat ostendere. ’ t
SECUNDI THEOREMATIS ANALYSIS

SINE FIGURA.

Recta enim quaedam FA partis ipsius AA.
quintuplum possit , ipsius autem AA dupla pona-

tur A3; dico AB extremâ et mediâ ratione

sectam vesse in P puncto , et majorem. portio-
nem esse A)? , quæ est reliqua pars ipsius a
principio rectæ.

T B
13ml pipa ai AB élimer nazi [Aie-av A6701! 72’7-

pn7ou zonai 78 T, nazi 7è MEîÇOV 7piipoi ion"! à;

AI” 75 cipal. 673 757 AB, BT ile-or ici-"ri 753 oiwà
7:7; AT. En: à? zizi 7è 57:8 75V BA, AI’ 7è)" J’iç

57:5 75V AA, AT l’a-or, étym? 7&9 t’a-719 ri 13A 71?;

.Quoniam enim AB extremâ et mediâ ratione.

secta est in P , et major portio est AP; ipsum
igitur sub A3, BP æquale estipsi ex AP. Est
autem et ipsum sub BA, AP ipsi bis sub AA, Al?

æquale , dupla enim estBA ipsius AA, ipsumigitur

double rectangle sous AA, At, est donc quintuple du quarré de AA. Mais les
quarrés des droites AA , AT , conjointement avec le-.double rectangle sous AA, AT’,
forment le quarré de TA (4. 2 ) ; le quarré de TA est donc quintuple du quarré de
AA. Ce qu’il fallait démontrer.

ANALYSE DU SECOND THÉORÈME SANS FIGURE.

Que le quarré d’une droite TA soit quintuple du quarré de sa partie A’A , et que

AB soit double de AA ; je dis que la droite-AB sera coupée en extrême etmoyenne
raison au point T, et que AT, qui est la partie restante de la droite eXposée d’abord ,

sera son plus grand segment. jCar puisque AB est coopé en extrême et moyenne raison au point T, et que
AT est le plus grand segment , le rectangle sous AB , Br sera égal au quarré de AT
(17. 6). Mais le rectangle sous BA, AT est égal au double rectangle sous AA,
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N t A * t A:AA’ 73 in. 573 7M AB, BT p.270: 7cv une 7m

e! a x l D t au ’l 1’ A a.BA, AT, 072p en; 7o 47:0 7a; AB mon! en; 7o»

N N t«il;3 573 7m AA, AT [uni 700 aima 75; AT.

Q t N N 9 t wTerpomîtoia’lov Pi 73 47:0 721; AB 700 027:0 7M;

«Ü A t A C NAA’ 7e7pot7ert’0’tov capot zou 70 à; U778 709v AA,

a N N N CIAT [467d 70v 373 7nç AT 705 oi7rô 7nç AAt ont

l A: N f t aMill Ta «571*37th AA, AT pe7oi 70v il); 07m 7m

q l 3 A A. lAA, AT, 0709 irri 70 ouzo 7:1; TA, WEt’Ti’fl’Âct-

I , N ’ A N lcm en: 700 am 721c AA. En; des.

ZTNGEEIE.

Emi 05v mv7a7ràoimiv in: 73 o’mi 75; TA
705 aimé 75; AA, 73 Êi 027:3 75; TA 703 0’L7rà 75v

AA, AP 3775 par). 705 J’iç 57:3 75v AA, AT’ 7oi

tripot 573 75v AA, AT puni 705 (Pi; 5973 75v
AA, AT mwowrÀoia-toi in: 705 057:3 75; AA’

htàévw o’t’pot 73 «il; 573 7:59 AA , AT puni 705

oi7r3 75çiAT 7t7pœwÀ0t’0-ta’r’ in: 705 :573 75;a

AA’ in: ollé nui 73 057:3 75g AB 727p0t7rîtoi0’10v

705 057:3 75g AA. 73 ëpœ «Fi; 57:3 75v AA , AT,

1 î A t d G t N t n.072p en; 70 avrotE 07m 709v BA, AT M2705 7cv

sub A8, BF cumipso sub BA , AT, quod est ipsum

ex A3 , æquale est ipsi bis sub AA, AT cum
ipso ex AT. Quadruplum autem ipsum ex AB
ipsius ex AA 5 quadruplum igitur et ipsum bis
sub AA, Arcum ipso ex AT ipsius ex AA, quare
et ipsa ex AA , AP cum ipso bis sub AA , A1" ,

hoc est ipsum ex FA, quintupla sunt ipsius
AA. Est autem.

SYNTI-IESIS.

Quoniam igitur quintuplum est ipsum ex
FA ipsius ex AA, ipsum autem ex TA ipsa ex AA ,

AT est cum ipso bis sub AA , AF 3 ipsa igitur ex

AA , A!" cum ipso bis sub AA , A1" quintupla
sunt ipsius ex AA, dividendo igitur ipsum bis
sub AA , AT cum ipso ex AP quadruplum est
ipsius ex AA. Est autem et ipsum ex A]! qua-
druplum ipsius ex AA j ipsum igitur bis sub AA ,

AT, quod est ipsum semel sub BA , AP cum

AT, car BA est double de AA; le rectangle sous AB, Br, conjointement avec le
rectangle sous BA, AT, ce qui est le quarré de AB( 2. 2), est donc égal au double ’
rectangle sous AA, AT, conjointement avec le quarré de A1". Mais le quarré de AB

est quadruple du quarré de AA (20.6); le double rectangle sous AA, AT, conjoinj-
tement avec le quarré de AT, est donc quadruple du quarré de AA ; les quarrés des

droites AA, AT, conjointement avec le double rectangle sous AA, AT, ce qui
est le quarré de TA (4.2), sont donc quintuples du quarré de AA. Mais cela est.

SYNTHÈSE.
Puisque le quarré de TA est quintuple du quarré de AA, et que le quarré de

TA est égal aux quarrés des droites AA , AT , conjointement avec le double rectangle
sous AA , AT (4. 2 ) ,- les quarrés des droites AA, AT , conjointement avec le double
rectangle sons AA , AT , seront quintuples du quarré de AA ; donc , par soustraction ,
le double rectangle sous AA, AT, conjointement avec le quarré de AT, est quadruple
du quarré de AA. Mais le quarré de AB est quadruple du quarré de AA (20. 6); le

u l’anse-.- ,Jr m .7 à, . A r A. ., j"’ml ’ 17.!...arJ-àh. ...; .-;J -tp&fl»sî , Huit” ”Tr-- -flfiw-CÜ-«ïàh- A t A ’ ’ W’ * *- . n. fi * [:1150’1 à

JkOMÇ- M r ri -15. 4 ’ 7

3.. A.

...: .I ,,:n p... , .. p a
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-
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a t N a] s x w 3 x w t A47:0 77;; AT :707 077: 7go ot7:0 711; AB. AÀÀot 70

N t b N 7 t Noi73 7M; AB 70 570 7:07 AB, Br 30’73” [1.2705 700

N a] f N57:3 7037 BA,AI” 73 otpot 07:3 7007 BA , AT

A ’ l ’V I i A A: e l[un 705 070 7:37 AB, BT i707 20-7: 76,0 070

N A N î l A N.7007 BA, AT M2742. 700 170 75; Art net! unau
dompteriwoç 705 57:3 7537 BA , AT, A01737 (sipo:

73 573 7337 AB, BT 50-07 377i 755 oi7:3 75; AT’

307:7 (sipo; à; il BA 7,33; 737 AT 057w; il AT 7p3ç

757 TE. Meiëœv d’3 il BA 75; AT’ Meiïwv oipoi nazi

il AT 75; TB’ ri AB oipot oinP07 nazi [430-07 A6707

7377414771: navrai 73 T, mi 73 poirat! 7,445,044
37717 7j AT. 0729 ide: «Priam.

TI’ITOY ÔHOPHMATOE H ANAAYZIZ.

15592707 7&9 flattai si AB 037’307 7003 773707 A3-

707 unifia-90: 707703 73 T «7,442707 , nui 307w ,ue’ï-

Ëov Tfllïiflœ à! AT, ami 75; Agïllul’tîêlat ri TA’

157w 37: 7:277ot7Àct’0737 in: 73 oi7r3 75; BA 705

0’773 75; TA.

ipso’cx AP æquale est ipsi ex AB. Sed ipsum

ex AB ipsum sub AB, BF est cum ipso Sub
BA , AT, ipsum igitur sub BA , Ar cum ipso
sub An, BP æquale est ipsi sub BA, A?
cum ipso ex AT; et communi ablato sub 3A ,
AF , reliquum igitur sub AB, Br æquale est
ipsi ex AT, est igitur ut BA ad AT’ itaAP ad r3...

Major autem BA quam AP; major igitur et.
AP quam TE; ipsa igitur Achtremâ et mediâi

ratione secta est in T, et major portio est Aï.
Quod Oportebat ostendere.

TERTII THEOREMATIS ANALYSIS.

Recta enim linea AB extremâ et mediâ ratione

secetur in T puncto , et sit major portio AT, et
ipsius AP dimidia ipsa TA ; dico quintuplum
esse ipsum ex BA ipsius ex TA. j

double rectangle sous AA, AT, qui est le rectangle compris une seule fois sous BA, Ar

Ç V” A conjointement avec le quarré de Ar , estdonc égal au quarré de AB. Mais le quarré
A v i de AB est le rectangle sous AB , Rr conjointement avec le rectangle sous RA , AT (2. 2);
il” le rectangle sous BA, AT, conjointement avec le rectangle sous AB, Br, est donc
l égal au rectangle sous BA, AT, conjointement avec le quarré de AT; retran-

chons le rectangle commun sous RA, Ar; le rectangle reStant sous AB. Br sera
égal au quarré de AT; la droite BA est donc à AT comme Ar est à TB( I7. 6 Mais -
RA est plus grand que AT ; la droite Ar est donc plus grande que rB ; la droite AB
est donc coupée en extrême et moyenne raison au point r ( défi. 5. 6 ), et Ar est
le plus grand segment. Ce qu’il fallait démontrer.

ANALYSE DU TROISIÈME THÉORÈME.

Que la droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point r , que
Ar soit le plus grand spgment, et que TA soit la moitié de Ar; je dis que le quarré
de RA est quintuple du quarré de TA,
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I 7 i a ! ’NE723 7&9 72770077t0tmé7 207: 70 :1730 721; BA

N A A N A ’ A705 oi73 7M; TA, 73 d’2 0i70 711; AB 70” 070

N a x t N S t a: . t il t X7007 AB, ET 207414271700 0070 77; TA 70 00900 07:0

N I N N I
7007 AB, BT 902703 700 0i73 77; AT 7277007200-

A A

Quoniam enim quintuplum est ipsum ex 3A
ex TA 5 ipsum autem ex AB ipsum sub AB ,
3P est cum ipso ex FA; ipsum igitur sub AB,
13T cum ipso ex AP quintuplum est ipsius ex AT,

T B
0737 in: 705 0’073 75; AT’ 3727377: 01’907 733 573

757 AB , BT 7t790t77t0i070’7 377: 705 0’073 75; AT.

T95 d’3 57:3 757 AB, BT 7707 307i 73 0’073 75;

AT, il 7439 A]! 0370907 nazi 702’707 A3707 737907707:

700703 73 T° 73 oi’9000i73 75; AT 7279007Aot’070’7 in:

.705 3:73 75; TA. En: d’3 37775 7039 ri AT 75; TA.

EYNGEEIZ.

a 9 f N I
E72: ÊI7Â5 20’717 a AT 77; TA, 72790t7À07-

t a. N 3 t N t0737 in: 73 0’770 77; AT 700 007:0 7a; AT, AM00

b N. A! 3 A. N ( A N73 0i7:0 7a; AT 00-07 277: 700 070 70:7 AB, B1"

t al t t a. I I r n.70 0:90: 070 7027 AB, Br 7279007Àota-107 2070 700

N I C t A.0373 7»; AT° 7076377: 3390:. 70I 070 70:7 AB, BT

t N 0 t N a il 2 x t 5 t N[4270: 700 0770 77; AT, 0729 20-7: 70 0070 77;

I N 5 x wAB, 7277œ77t0two’7 in: 700 a7o 7a; AI. 0729

tu; 927500.

dividendo igitur ipsum sub AB , Br quadruplum
est ipsius ex A1". Ipsi autem sub AB, Br æquale
est ipsum ex A1" , etenim ipsa AB extremâ et me-

dia ratione secta est in T; ipsum igitur ex A?
quadruplum est ipsius ex FA. Est autem, dupla
enim A]? ipsius TA.

SYNTHESIS.

Quoniam dupla AT est ipsius TA, qua-
druplum est ipsum ex AP ipsius ex AP. Sed
ipsum ex AP æquale est ipsi sub AB, Br,
ipsum igitur sub AB , Br quadruplum est
ipsiUS ex AT, componendo igitur ipsum sub
AB, BT’ cum ipso ex AT, quod est ipsum

ex AB, quintuplum est ipsius ex AT. Quod
oportebat ostendere.

Car puisque le quarré de BA est quintuple du quarré de TA, que le quarré degAR es:

le rectangle sous AB , Br , conjointement avec le quarré de TA (6. 2) ; le rectangle
sous AB, Br , conjointement avec le quarré de AT , sera quintuple du quarré de Ar ;
donc, par soustraction, le rectangle sous AB , BT est quadruple du quarré de Ar.
Mais le quarré de AT est égal au rectangle sous AB, BT( 17. 6), car la droite AB
est coupée en extrême et moyenne raison au point r ; le quarré de Ar est donc
quadruple du quarré de TA. Mais cela est, puisque Ar e5t double de TA.

SYNTHÈSE 4

Puisque AT est double de TA, le quarré de AT est quadruple du quarré de AT.
Mais le quarré de AT est égal au rectangle sous AB , Br( I7. 6 ); le rectangle sous
AB, BT est donc quadruple du quarré de AT, donc, par addition, le rectangle
sous AB, Br, conjointement avec le quarré de AT, ce qui estle quarré de A3
( 4. 2 ), est quintuple du quarré de Ar. Ce qu’il fallaitdémontrcr.

* x w en .-., si . à- -. . r ’- Il A. N4 Je:"an-Ru. ANA-axeras»; gagmth ,. t sur-«1’

, au. ’ ’ i v A .
r q... An"...- .-.-- . «4--. ..,.. . A

w caleras-w":
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TO1 TETAPTOY GHOPHMATOE H ANAAYZIE.

7 n. t t c ’15062:0: 70:9 790090147 a AB 037907 au) 902’007 A6-

I t n. N
7707 7279050600 70:70: 73 T, 300:3 ’2’7700 10020507 7,005-

t . l ri t 9 x in. 09:0: 70 AT A2700 07: 7o: 0:70 7:07 AB , Br 79177:0:-

, 3 N 3 t s.070: 277: 700 0:70 771; AT.

4,

E7:2i 75:9 7oi 0’073 7:57 AB , Br 79:77:50"; ’207:

705 5:73 75; AT, oiAÀoi 703 oi73 757 AB, Br 70’

«Pi; 57:3 7:57 AB, Br 377i 1.02703 705 oi73 75; Art

73 0’390: d’3; 573 7:57 AB , Br 9.02703 705 0i73 75;

AT 79:7À0L’0-157 377: 705 5.73 75; AT’ 5722577:

0’390: 73I a); 573 7:57 AB, Br J’I77tot’0’057 30-7: 705

5.73 75; Art 55772 73 0’0’700Îa 573 7:57 AB,BT 7707

3773 70,5 0’:7:3 75; AT. E77: d’3, 5 7039 AB 037907

x, l z I t t00000902707 A0707 727905700: 70:70: 70 T.

QUARTI THEOREMATIS ANALYSIS.

Recta enim linea AB extremâ et mediâ ration:

secetur in P , et sit major portio Ar; die:
quadrata ex AB , Br tripla esse quadrati ex Ar.

Quoniam enim ipsa ex AB, Br tripla sunl
ipsius ex Al"; sed ipsa ex A3 , Br ipsum
bis sub sub AB , Br sunt cum ipso ex AT, ipsum

igitur bis sub AB , Br cum ipso ex AP tri-
plum est ipsius ex AT, dividendo igitur ipsum
bis sub AB , Br duplum est ipsius ex Ar ; quare

ipsum semel sub AB, il: æquale est ipsi ex
AF. Est autem, ipsa enim AB extremâ et media

ratione secta est in puncto T.

ANALYSE DU QUATRIÈME THÉORÈME.

Que la ligne droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au point T,
et que AT soit le plus grand segment; je dis que la somme des quarrés des droites
AB, Br est triple du quarré de AT.

Car puisque la somme des quarrés des droites AB, RT est triple du quarré de
AT , et que la somme des quarrés des droites AB , Br est égale au double rectangle
sous AB, RT , conjointement avec le quarré de Ar , le double rectangle sous AB ,
Br, avec le quarré de AT, sera triple du quarré de Ar (7. 2); donc, par soustraction,
le double rectangle sous AB , Br est double du quarré de AT ; le rectangle com-
pris une seule fois sous AB, Br est donc égal au quarré de AT. Mais cela est,
puisque la droite AB est coupée en extrême et moyenne raison au point r.

. IL. tu...
’09
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SYNGEZIë.

x N I a I I IEn: oïw si AB âupov un: [1.26011 A0701! ’TE’TMM-

t t a a! nfll N c"tu: navra. 70 r, un: 2071 pezçov mangea n AT,

t a! ’ t n v a t ru a t N70 expo: une 7607 AB, Br nov un; 790 une 721;

X l x I t a. I l aAI" To âpac à; (me Tan! AB, Br Jim-Accent! 20-71

a. a t q. a! t f Nvau une Tnç AI” vuvÛe’yn capot ’rol fig ami un!

t a t a. I l aAB , Br Men: 70:7 une 7m; AI miam-Amener? en:

N ’ t N I t t t * l NTao am "un; AT’ and To «in U770 Tan! AB, Br

t N à t N l 3 l A: ’ xpeut "tau (17:0 Tu; AT m w7ro 7M AB , Br son

I x I 3 t A:’re’rpwywm’ Ta âge: 057:0 7m AB, BI’ Te’rpé’ywm?’

TptwAcÉa’loÉ in: 703 557:6 717; AI.

TOT HÈÀITOY GEQPI-ÂNIATOË H ANAAYËIÉ.

15139274 7&9 ’Tlç il AB aïnptw ml MEIO’OV A6701!

Tevpziaûw narrai 75 r, un) 307w 1427501! gnian 5

N ’I eAT, and 7p AI [on teilla-9m ri AA’ A576» 3’71 n AB

9l t I I I Â l aaupoy aux: p.200? A0701! Te’rynTau navra: To A, aux:

t N A: I ’ tTo lançon! newton en"! n BA.

SYNTHESIS.

Quoniam igitur A3 extremâ et mediâ ratione

secta est in P , et est major portioipsa AF,
et ipsum igitur sub AB, Br æquale est ipsi
ex AF; ipsum igitur bis sub AB, BF duplum est
ipsius ex AF; componendo igitur ipsum bis sub

AB, BF cum ipso ex AF triplum est ipsius
ex AP; sed ipsum bis sub AB , Br cum ipso
ex AP ipsa ex A13 , BF sunt quadrata; ipsa
igitur ex AB, BF quadràta tripla sunt ipsius
ex Aï.

QUINTI T IIEOREMATIS ANALYSIS.

Recta enim quædam AB extremâ et mediâ ra-

tione secetur in F, et sit major portio AF,
et ipsi AI’ æqualis ponatur 11A; dico ipsam AB

extremâ et mediâ ratione secari in puncto A ,

et majorem portionem esse BA.

SYNTHÈSE

Puisque la droite AB est coupée en extrême et moyenne raison au point 1" , et
que Ar est le plus grand segment; le rectangle sous AB , Br sera égal au quarré de
AT(17. 6); le double rectangle sous AB, Br est donc double du quarré de At;
donc , par addition , le double rectangle sous AB , Br , conjointement avec le quarré
de AT, est triple du quarré de AT; mais le double rectangle sous AB, Br, conjoin-
tement avec le quarré de Ar, est égal aux quarrés des droites AB , Br( 7. 2 ); la
somme des quarrés des droites AB, Br est donc triple du quarré de AI.

ANALYSE DU CINQUIÈME THÉORÈME. «

Qu’une droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au pointir, que
Ar soit le plus grand segment, et faisons AA égal à Ar; je dis que la droite AB est
coupée en extrême et moyenne raison au point A, et que BA est le plus grand
segment.
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En? 7&9); AB 0291901! au) [zée-av Miami: 72’174»-

t l A A N a. I a e’rau net-m ’70 A, aux: ’ro lauzes! flamant in"! n

AB’ ’e’o-Frw aillant à; à AB qui; Tilt! BA 057w; si BA

V A t f m awpôç "fil? AA. la» de n AA 7p AI" 2,07111 «sipo; (5g

A A
BA 7,35; Tilt! A1"

a] e r etàyatmpt’xlœwn «(me w; n BA 793; mir AA ou’rœç

a; AB 7795; 7137 BA 037m si .

fiAB wpàç Tllv- BI" ÆIeÀÉWI cipal, si); âBA wpôç

Trial AA 037m ri Aï vrpâç 7M rB. Ian J21; AA 737

A1" 307w 8:,ch à; a; BA vrpôç wiv AI ode-w; ri Ar

7rpàç wiv TE. En: dt, à yeti: AB input! aux) Héra?

ahan! flegmes: muni 7è 1*.

EYNGEEIE.

En) 05vI Ê AB Japet: ne)” Mia-oVÀo’yov "ré-nun-

au: nom-ai 7e) 1", ’e’arrw sipo: à; 1; BA mode; 72h! AI’

037w; à AI mais; ’nlv IB. Ian J? ti A1" 737 AA’

207w aïpat à; à BA wpàç 7151! AA 037w; ri Arlwpoiç

’rîw TB’ 0021923171 cipatz à; a; BA wpàç ’7’an AA

037w; si BA wpàç 791v BI” &vœwpe’wiœwi 723 (:5

Quoniam enim ipsa A3 extremâi et mediâ ra-

tione secta estwin , et major portio est An;lest
igitur ut A]; ad BA ita BA ad AA. Sed æqualis AA

ipsi-AT, est igitur AB ad BA ita BA ad Art contrer-

tendo igitur ut BA ad AA ita ABIadBI’; dividendo

igitur ut BA ad AA ita AP ad PB. Æqualis autem
AA ipsi AP; est igitur ut BA ad AI’ ita Ar ad r3.

Est autem, etenim ipsa .AB extremâ et mediâ

ratione secatur in If.

O

SYNTHESIs

Quoniamîigitur ipsa AB extremâ et media

ratione secatur in I’ , est igitur ut BA ad AP
ita AI’ ad P8. Æqualis autem AI’ ipsi AA;

est igitur ut 13A ad AA ita AP ad FB; com-
ponendo igitur ut BA ad AA ita BA ad Br;
et convertendo ut BA ad BA ita BA ad AP.

,

. . 7- «4:7. . A l za ,. , . à , .., v s A À . v. mu.hœ’zMxâÉËkEW-i ruai-«lymü’h it r-n-Mdr ’z À ïmt’flW * ’ ’

Car puisque AB est coupé en extrême et moyenne raison au point A , et que AB
est le. plus grand segment, la droite AB sera à la droite BA comme BA est à AA.
Mais AA est égal à A1"; la droite A13 est donc à BA comme BA est à Ar ,- donc, par

conversion, BA eSt AA comme AB est à Br ( 19. 5); donc , par soustraction , HA est
à AA comme ar est à r3 (17. 5). Mais AA est égal à AI; la droite BA est donc à Ar .
comme A]: est à r3. Mais cela est, puisque la droite AB est coupée en extrême et

moyenne raison au point r. I
SYNTHÈSE

Puisque AB est coupé en extrême et moyenne raison au point r, la droite
13A est à Ar comme Ar est à rB. Mais Ar est égal à AA; la droite BA est donc à AA
comme A1* est à r13; donc , par addition, BA est à AA comme BA est àBr ( 18. 5);
donc, par conversion, BA est à BA comme BA est à AI( cor. 19. 5). Mais Ar est
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a; BA qui; Tllv BA ail-m; il BA qui; suiv AI’.
la?! il? d’AF 737 AA’ ’2’th cilliez à; si A3 wpàç Till’

BA aga-mgr; BA ripa; 7th AN sicilien AB diupotl nul

[42’007 A5701; tria-lutina trairai 73 A, nul 75 [neiger

opium, tu?" il AB. Omp 3un ÆEÏEdIo

HPOTAEIE ç’.

t s N t t al N I r NEn euôezœ pin-n empan! mu [ma-av A0701! www,

t I N I i l D rmonepov 7m TIAMIMŒ’TMV otÀoyoç 207w n motov-

Ipar» évertuai.

a N e t C I lEau-w 2002m par» n AB, nazi 727741109!» clapot!

A I I l l A .3, Nun [1.5007 Àoyoy une: 70 r, un son) lauze?

N C I l’l f l ouTympan n Ars A27!» on :KdTEPœ 7M AT, TB

Il l Q rtutoya; sen-w n ennuyât: aïno-raya.

A A
IEnCtCÀntrÔw 7&9 si BA e’7rl 73 A1, 5(le minât»

N ’ I 9 ’3’ N7p BA mamelu. n AA. En) ouv aident il AB 72’7-

S’ a I I a l A NMuret: ampov ne" jutent! A0701: zona 70 T, un 7go
perfora notifiant 753 AI Wpéa’uet’ratl Il AA, tipi-

.Æqualis autem AP ipsi AA ; est igitur ut AB

ad BA ita 13A ad AA, ipsa AB igitur extre-
mâ et mediâ ratione secatur in A; et major
portio est AB. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO V1.

Si recta rationalis extremâ et mediâ ratione

secta fuerit; utraque portionum irrationalis est
quæ appellatur apotome.

Sit recta rationalis AB, et secetur extremâ

et mediâ ratione in P, et sit major portio
AT, u dico utramque ipsarum Al? , r13 irratio-
nalem esse quæ appellatur apotome.

I: R
Producatur enim BA in A , et ponatur ip-

sius BA dimidia AA. Quoniam igitur recta AB’

secatur extremâ et mediâ ratione in F, et ma-

jori portioni AF adjicitur AA, quæ dimidia est

égal à AA; la droite AB est donc à BA comme BA est à AA;la droite AB est donc coupée

en extrême et moyenne raison au point A ( déf. 5- 6), et AB est le plus grand seg-
ment. Ce qu’il fallaitdémontrer.

PROPOSITION V1.
Si une droite rationelle est coupée en extrême et moyenne raison, chacun des

segments sera l’irratiouelle qu’on appèle apotome.

Soit 11a droite rationelle AB, et qu’elle soit coupée en extrême et moyenne
raison au point r; je dis que chacune des droites AI’, rB est l’irrationelle qu’on
appèle apotome.

Car prolongeons BA vers le point A, et que au soit la moitié de BA. Puisque
la droite AB est coupée en extrême et moyenne raison au point r, et que AA
moitié de AB est ajouté au plus grand segment Ar ; le quarré de rA sera quintuple

.1...rx.."’k-.-a..n,s:r .n . V .4 . "a..." a
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N A: t a] r N[1.54507 Tpnptaî ira-w si AT, To capot un?) d’un: AB , BI’
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.8
’ 236 LE TREIZIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.Ô -

ipsius AB, quadratum igitur ex FA ipsius ex
AA quintuplum est; ipsum igitur exl’A ad ip-
sum ex AA rationem habet quam numerus ad
numerum ; commensurabileigitur ipsum ex FA
i psi ex AA. Rationale autem ipsum ex AA, ratio-
naliâ est enim AA dimidia existens ipsius AS ra-
tionalis existentis 5 rationale igitur et ipsum ex
FA 3 rationalis igitur est et FA. Et quoniam
ipsum ex FA ad ipsum ex AA rationem non
habet quam quadratus numerus ad quadratum
numerum, incommensurabilis igitur longitudine
ipSa FA ipsi AA 5 ipsæ FA , AA igitur ratio-
nales sunt potentiâ solum commensurabiles;
apotome igitur est AF. Rursus , quoniam An
extremâ et mediâ ratione secta est, et major
portio est AF; ipsum igitur sub AB , BF æquale
est ipsi ex AF ; ipsum igitur ex AF apotome ad
AB rationalem applicatum latitudinem facit Br.
Ipsum autem ex apotome ad rationalem ap-
plicatum latitudinem facit apotomen primam;
apotome igitur prima ipsa Br. Ostensa est autem

et An ,apotome.
b!

N ’ N A ï7mm Till’ B1". T8 à? ami OZWO’TOPWÇ 71’de parmi

I I A. I A IwupaCæÀÀopevov wÀœroç 7mm «71070M711! wpwïnvt

a 4 A A
tî’fl’O’TDIull pipez vrpai’rn Il Br. Bâtixen de mu si

AF OZWOTOMM’. ’

a N x t r N . a .Boit! sipo: edÛerœ, aux: 70L tEnç. SI lgitur recta, etc.
EN

du quarré de AA ( I. 15 ) ; le quarré de TA a donc avec le quarré de AA la raison
qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ; le quarré de rA est donc com-
mensurable avec le quarré de AA’ ( 6. 10). Mais le quarré de AA est ratione], car
la droite AA est rationelle , puisqu’elle est la moitié de AB qui est rationelle. Le

l quarré de TA est donc aussi rationel ( déf..6. IO ); la droite rA est donc rationelle
(déf. 8. 10 Et puisque le quarré de TA n’a pas avec lequarré de AA la raison
qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ,- la droite TA est incommensurable

en longueur avec la droite AA ( 9. 10 ) ; les droites rA , AA sont donc des rationelles
commensurables en puissance seulement ; la droite AF est donc un apotome

’ (74. 10 ). De plus, puisque AB’ est coupé en extrême et moyenne raison, et
que Ar est le plus grand segment, le rectangle sous AB, Br est donc égal au quarré
de Ar; le quarré de l’apotome Ar appliqué à la rationelle AB a donc pour largeur
la droite Br. Mais le quarré d’un apotome appliqué à une rationelle a mur lar-

geur un apotome premier (98. 10 ); la droite Br est donc un apotome premier.
Mais on a démontré que Aï eSt un apotome. Donc, etc.

’ a... a.

Î.

*0!
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nporAztz 2,".

t l I fi l N vEau! WEVTdwaOU zaowÀeupou au Tptzç 7leaU,

a! a A t C w à e t A t C A.un: au 3(de To eEaç n au [tu nant ’70 eEnç,

’3’ I l ’leur mm" Îa-oyaiytov tout: To revraywyoy.

I NHayruyaiyou yolp ÏO’OWÂEUPOU TOU ABFAE ai

N I I e x l B a: r triper; 7mm: wporepw au navras To 65115 au 7rpoç

n a I si I V70:; A, Ba, r in: aiÀAnAouç amateur A2740 on
2607!:thon in: 73 ABTAE WtrTaË’ywyoV.

PROPOSITIO VII.

Si pentagoni æquilateri tres anguli , sive dein-

ceps sive non deinceps, æquales sint, æquian-
gulum erit pentagonum.

Pentagoni’ enim æquilateri ABFAE tres anguli

primum deinceps ad A, B , F æquales inter se
sint 5 dico æquiangulum esse ABFAE penta-
gonum.

AT
I d .EmÇuxÛwa’cw gap et; AT, BE, 2A. Katl inti

I N 3
«il»I ai r3, BA d’un-î vau; BA, AE in: etc-i1! inoc-

I ’ I A * é l NTtpct EKdTePçL, un amict n une TBA adoriez tu;

t A ’ A 9l al ’ Nune BAE 60"er 10W Bain; capot n AT Battre: 7p BE

S n si ! Nen"! [en , nazi To ABr 7p1’7wvov 79) ABE Tpryaivço

a! x e x l N N l:0011, un: au ÂOI’ZTOU 7mm: Tauç Âonrauç goyim;

si a! e a A sa] x ctout marra: utp au; ou tout wAeupau u7roniroua’w,

A

Jungantur enim ipsæ AF , BE , 2A. Et quo-
niam duœ FB , BA duabus BA , AE æqua-
les sunt , utraque utrique , et angulus FBA an-
gulo BAE est æqualis g basis igitur AF basi BE est

æqualis , et ABF triangulum triangulo ABE æqua-

le, et reliqui anguli reliquis angulis œquales
erunt, quos æqualia lattera subtendunt, anguf

PROPOSITION VIL
Si trois angles du pentagone équilatéral, soit de suite ou non de suite, sont

égaux, le pentagone sera équiangle.

Que les trois angles de suite du pentagone équilatéral ABTAE placés aux
points A, B, r soient égaux entr’eux; je dis que le pentagone ABrAE est équiangle.

Car joignons Ar, BE, ZA. Puisque les deux droiteser, BA sont égales aux deux
côtés BA, AB, chacune a chacune, et que l’angle rBA est égal à l’angle BAE; la

base Ar sera égale a la base BE; le triangle ABr égal au triangle ABE , et les angles
restants, opposés à (les côtés égaux, seront égaux, c’est-à-dire que l’angle BrA

«tu . i -.-.-«-h I



                                                                     

tins TAB’ 63572 and 7r7teupà il A2 wÀeupéZ Tl? BZ

Écrit: Yen. 1592156924 et; aux) 3M si AT 3M 7;? BE

70W un) Aozmi aipat tiZT leur? 7j? 2E ion-w in.
E471 A? nul il TA 7:77 AE leur J’u’o à) aï 2T, TA

d’oc-l 772.7; 2E, EA l’eau sial, nul Qu’a-1; activât!

nanti à ZA’ provint alpes à Ôwô ZTA noviez 7j? 67m

ZEA ici-Tir l’a-n. 13092156911 dt zée) Il 57:8 BTA 7min?

71:4" 57:5 AEB l’a-tr uœl3 in: â’pat li 157rà BTA 3M 7g?

AEA irrité l’a-n. AAMË in dwô BTA in événei’mz

7:27; 7rpàç 707; A, B 7wviœtç5’ nui si 157:6 AEA
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si fait! 57:8 BTA 7j? 67:5 BEA,lti d’à 57:5 ABE 7j? ,

D’ E U C L I D E.

lus quidem BFA angulo BEA , angulus veto ARE

angulo FAB; quare et latus AZ lateri BZ est æqua-

le. Ostensa autem est et tota AF toti DE æqualis ;

et relique igitur ZFj’reliquæ ZE est æqualis. Est

autem et FA ipsi AE æqualis 5 duæ igitur ZF , FA

dual-Jus ZE , EA æquales sunt , et basis ipsorum

ZA communis 5 angulus igitur ZFA angulo ZEA

est æqualis. Ûstensus autem est et angulus
BFA angulo AEB æqualis 5 totus igitur BFA toti

AEA est æqualis. Sed angulus BTA æqualis poe

nitur est angulis ad A, B 5 et AEA igitur angulus

angulis ad A , B æqualis est. Similiter utiquecipot qui"; 7rpôç 707; A, B ywviauç in. Optez’wç M

demonstrabimus et FAE angulum æqualem esse«521’50er 37: me) il 67:5 TAE amuriez l’a-n t’a-7l rail;

7173:3? 707; A , B grandeur l’a-opériez! oïpœ En) 7?: angulis ad A, B 5 æquiangulum igitur est ABFAE

pentagonum. iA -
ABTAE muraiywyov.

i il (Ï A A ’ r AAlbi N mi Écran-av in: et; navrai 78 ËEü’ç At vero non sint æquales deinceps anguli, sed

flafla, aux ânes-av l’a-au ai wpàç 707g A, r, A sint æquales ipsi ad A, F , A punctis 5 dico et

r ç g . . .O’HMEIIOIÇ’ A570» 0’77 nazi 067w; icoyaiwa’v in: To SIC æqmangulum esse ABFAE pentagonum.

ABTAE wevréywyov.

sera égal à l’angle BEA, et l’angle ARE égal à l’angle me (4. 1); le côté AZ est

donc égal au côté BZ (6. 1 ). Mais on a démontré que la droite entière AT est égale

à la droite entière BE; le reste zr est donc égal au reste ZE. Mais TA est égal à AE;

les deux droites zr, TA sont donc égales aux deux droites ZE, EA; mais la base
2A est commune; l’angle er est donc égal à l’angle ZEA ( 8. 1 ). Mais on a dé-
montré que l’angle BTA est égal à l’angle AEB; l’angle entier en est donc égal à

l’angle entier AEA. Mais 1’ ngle BTA est Supposé égal aux angles placés aux points

A, B; l’angle AEA est donc égal aux angles placés aux points A , B. Nous démon-

trerons semblablement que l’angle me est égal aux angles placés aux points A, B;

le pentagone ABTAE est donc équiangle.
p. Mais que les angles égaux ne soient pas de suite , et que les angles égaux soient
ceux qui sont placés aux pointsA , r, A ; je dis que le pentagone ABrAE est encore
équiangle de cette manière.

. r J 1’ *.. .. .« t ” . x ’ ’ ’” . 4,1. Mgr- -.--k-H,À Maukhtïuuaga 4.4.IR-W-k r A -r - i "AV-1* -- «Ae4’
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Jungatur enim BA. Et quoniam duæ BA ,
AE duabus 31”, FA æquales sunt , et angulusl X , a IEmëeu’xûw pas a; BA. Km evret élue et; BA, AE

N x x a!
fiel 7dlç Br, TA l’au: n’en, zou 7wl’l’dlç M’otç

à, G I M 3,wepte’xcua’r Bain; aplat n BE fleure: 7p BA mu

9 n ! N I 3,501;, un "ra ARE sz’ywvov Tç) BTA TPI’yquo mati

’ a X C n I N N Ie071, un: au ÀM7TdJ gauliez: un; Maman; 7mm";

’l 3’ Ü ’ 2l C ’I l t lun: matinal ucp a; au tout rhum; uonewoumv’

I SI é N ’ l lln capa. n 57:5 AEB 7min. 7p u7ro 173.38. E07: Je

x e c t A. c t a! xun n 07:0 BEA yawia 7p 07:0 BAE un , 3m: wAeupaî

’ N N ’I ’ Û, à] é d lu RE rhum: 7p BA 130"le Ïan9’ 0M œpct n uwo

t! N c t 9 Il *AEA yœw’œmàp 7p une TAE 20le mu. AAAaË u

Û l A Q N07m l’AE un; wpoç 701; A, T yww’ouç Ü7ro’xerrau

a! N G f t a] l N t n:un, un): une) AEA capot 7mm un; 7rpoç 701;

t , a t x a t x t tA, T in eau-1’. Alu. "m du’TaÈ En zou n 672-0 ABI’

I s (V l Nla.» Ërny leç wpaç 701; A, I’, A ywvz’auçt t’a-o-

’ a7mm: a’pa. êfî’TlIo 73 ABYAE wevTcÉ’ywvaV. 07:99

K il?" 927511.
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- i
1L

F

a
fl

æquales continent; basis igitur BE basi BA æqua-

lis est , et ABE triangulum triangulo Br’A æquale

est , et reliqui anguli reliquis angulis æquales
erunt , quos æqualia lutera subtendunt; æqualis

igitur AEB angulus angulo PAB. Est autem et
BEA angulus ipsi BAE æqualis , quoniamlatus
BE lateri 38A est æquale; totus igitur AEA an-

gulus toti FAE est æqualis. Sed angulus PAIE
angulis ad A, P ponitur æqualis; et AEA igi-
tur angulus angulis ad A , Fœqualis est. Propter

eadem utique et ABF angulus æqualis est an-
gulis ad A, F, A; æquiangulum igitur estABFAE

pentagonum. Quod oportebat ostendere.

Car joignons RA. Puisque les deux droites BA, AE sont égales aux deux droites
Br, m, et qu’elles comprénent des angles égaux, la base se sera égale à la
base BA (4. 1); le triangle ARE sera égal au triangle BTA, et les angles restants
soutendus par des côtés égaux, seront égaux entre eux; l’angle AEB est donc
égal à l’angle TAB. Mais l’angle BEA est égal à l’angle BAH (C. 1), parce que le

- côté BE est égal au côté 8A; l’angle entier AEA est donc égal à l’angle entier me.

, Mais l’angle PAIE est supposé égal aux angles placés aux pofnts A, r; l’angle AEA

est donc égal aux angles placés aux points A, r. Par la même raison, l’angle ABr

un»’n-..W---.--....,A w». A ...V V

- t égal aux angles placés aux points A, r, A; le pentagone ABrAE est donc
’ equiangle. Ce qu’il fallait démontrer.
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PROPOSITIO VIH."

Si pentagoni æquilateri et æquianguli deinceps

duos angulos subtendant rectæp, extremâ et mediâ

ratione se mutuo secant , et majores ipsarum
portiones æquales sunt pentagoni lateri.

Pentagoni enim æquilate ri et æquianguli ABPAE

duos angulos deinceps ad A , B subtendant recta:

707; A, B, ÔWOTetve’Tœa-aw eéôeïeu aï AT, BE, AF 7 35; S? mutuo secant in 9 paneto; dico

N I . a o
Tgflvww, gamme; and 72, a ,nflemv. MON, au utramque ipsarum extremâ et mediâ ratione

N l - . .
gnwg’m dag-M gamay me) [ma-0,, Âgquéq-MHTÆ, secari m (à puncto, et malores earum por-

- N 3 A. i - n
9mn; 73 9 fflMgloyt: un) 7,; Mgifom www nui- ttones æquales esse pentagom laten.

a x N N I N[and [au En: 7p mon wevvuywyou WÂeUPec.

A’

LI mpweçpéeûw wifi mpl 75 ABTAE mwéyœ- Describaiur enfin circa ABPAE pentagonum
yoy miam; 5 ABI’AE. Kaâ âne) 4Mo eôôg’ïm a; circulus ABFAE. Et quoniam duæ rectæ BA,

EA AB d’au-l 747; AB Br l’eau sic-l, nul advînt; A3 duabus A3 , BF æ uales sunt et au ulos

a a 7 q 5
.n. w a. ..

a ù - Si des droites soutendent deux angles de suite d’un pentagone équilatéral et
équiangle, ces droites se couperont en extrême et moyenne raison, et leurs plus

g i grands segments seront égaux au côté du pentagone.
, i c 7 Que les droites A1", BE , qui se coupent au point o, soutendent deux angles de

suite en A et B du pentagdne équilatéral ABTAE; je dis que chacune de ces droites
i:- j est coupée en extrême et moyenne raison au point 6, et que leurs plus grands

1 p A , segments sont égaux au côté du pentagone. p
l a?" s s ’ Car décrivons autour du pentagone ABrAE le cercle ABTAE. Puisque les deux

t droites BA, AB sont égales aux deux droites AB, Br, et que ces droites comptè-

. * PROPOSITION VIII.
l

l

- 4-54.4 .
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GAE 7min 7j? 67:3 AGE’ (Sierra nul il 6E 2139274
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Ëmlv ri BA 2692725 vil" AB, 70’» in) mal 7min.

à 67:5 ABE 75 67:8 AEB. AÀÀaÈ à 67:3 ABE 7g?

67:5 BAS 292133811 leur malt; 57:6 BEA cipal.

N e t ’ x I x l5 en 07:0 BAQ errw in. Km nananMaria.

75v No vptyâywv 708 72 ABE mati 70:7 A136 Éva-li!

à tine ABE’ Mimi d’un 67:3 BAE 7min Mm?

73? 67:3 A68 Êwlv l’a-w t’a-07661001! 01’ch Émis Tél

ABE sz’ywyor TqîlABQ vannier aîvot’Ào’yijt’pœ

Éva-lu c5; ri EB wpàç "m’y BA 051w; si AB 7795; ’1’th

ne. In té û BA 737 E6° (à; alpat û BE 7:98; n31:
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æquales continent; basisigitur DE basi Arœqualis

est, et ABE triangulum triangulo ABPæquale est,

et reliqui anguli reliquis angulis æquales erunt ,

uterquejutrique , quos æqualia latera subtendunt;

æqualis igitur est BAI? angulus ipsi ABE; duplus
igitur ipse A915 anguli BAÔ , est enim extra ABE

triangulum. Est autem et ipse EAP ipsius BAI?
duplus , quoniam et circumferentia BAT circum-
ferentiæ PB estldupla; æqualis igitur GAP: angulus-

ipsi A011; quare et 6E recta ipsi BA, hoc est
ipsi AB,i est æqualis. Et quoniam æqualis est
BA recta ipsi ÀE , æqualis est et angulus
ABE ipsi AEB. Sed angulus ABE angulo 3A9

ostensus est æqualis; et BEA igitur angulus
angulo 3A6 est æqualis. Et communis duobus
triangulis et ABE et A136 est ipse ABE; reliquus
igitur BAE angulus reliquo A918 estæqualis; acqui-

angulum igitur est ABE triangulum triangulo
A139; proportionaliter igitur est ut EB ad BA ita

AB ad ne. Æqualis autem BA ipsi E9; ergo
ut BE ad E9 ita E9 ad (913. Major autem BE

nent des angles égaux, la base BE sera égale à la base Ar, le triangle ABE sera
égal au triangle ABI’, et les angles restants, soutendus par des côtés égaux , seront:
égaux (4. 1 ); l’angle BAI’ est donc égal à l’angle ABE; l’angle A615 est donc double

de l’angle BAO(6 et 52. 1 ); car ABE est un angle extérieur au triangle A36. Mais
l’angle EAI’ est double de l’angle sAr( 55. 6), parce que l’arc BAI" est double de

l’arc I’B; l’angle GAE est donc égal à l’angle AOE ; la droite 6E est donc égale à BA,

c’est-à-dire à AB (6. 1 ). Et puisque la droite BA est égale à AE , l’angle ABE sera égal

à l’angle AEB (5. 1 ). Mais on a démontré que l’angle ABE est égal a BAG) ; l’angle BEA

est donc égal à l’angle BAo. Mais l’angle ABE est commun aux deux triangles ABE,
A36, l’angle BAE est donc égal à l’angle restant A63 (52. I ) ,- le triangle ABE est donc

équiangle avec le triangle A139; la droite EB est donc à BA comme AB est Bo( 4. 6).
Mais BA est égal à se ,1a droite se est donc à E6 comme se est à os. Mais se est plus

HI. 31
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EG’spet’Çwv o’t’pat nazi ri E6 737 63. à BE Jim ipsâ E6; major igitur et 20 ipsâ on, ipsa
ellKPOt’ nul ,ue’a’oy A6707 7’e’sr,u«m’rancat’rà Tà 9, au) igitur BE extremâ et mediâ ratione secta estin

. fV A. N a s] a q N N a u . ’To [4.215011 flamant To 6E nov 20-7: 7g; [Tou 7r2v- 9 y et malor Porno 9? æqualls eSt Penta-

l N c . . p a . a cTœywyou 7112094. Clotaire; à) Æeiëopey on au) fi gom lateri. Sunlliter nuque demonstrabimus
AI Ënpov un) ,ue’o-ou A0301: Téfiunrm muni 73 et A1" extremâ et mediâ ratione secari in o,

x s N S N N t a, a u c 0 I6, me: 70 perçai! eau-ru; 71471,44 rro 11’») mou 201-, et ma]orem e]us portionem P6 æqualem esse
au)" 708 m’emmener) aluniez. 0711!) Un Æeîfœh pentagoni lateri. Quod oportebat’ostendere.

O
a

grand que Be); la droite E6 est donc plus grande que 93, la droite BE est-donc
coupée en extrême et moyenne raison au point 6( 50. 6), et le plus grand segment
6E est égal au côté du pentagone. Nous démontrerons semblablement que la droite

a Ar est coupée en extrême et moyenne raison au point G), et que son plus grand
segment r9 cstégal au côté du pentagone. Ce qu’il fallait démontrer.

A - , la, r
A 1437N.

a.
v a.»x

y

t.
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PROPOSITI’O 1X.

Si hexagoni latus et latus decagoni in codem
circulo descriptorum componantur; tota recta
extremâ et mediâ ;ratione secta est, et major

fée-Mural, mal 73 [427501 attirïïç flânai Ëcwy ipsius portio est hexagoni latus.
à "1-06 Êfayérou 710220905.

Sit circulas A317 , et in A131” circulo descrip-

W’KÀW Ë77PdQOMÉ,,W axnluéTW a yexayéyw Fa, tarum figurarum , decagomquldem stt lattis BF,

Il .1 ’ ’ ’ ’ . ’erra) wàeupai ri Br, ÊEœyâyou d’2 11’ TA, ml 207:0- hexagom Ve") FA 2 et 51m m dlrecmm; d1C°

i Erre) miam; (FRET, nul, vêt! 21’; 73v ABT

E totam rectam 13A extremâ etmediâ ratione secariau? E713 26821’atç° A234.) 371 à 3M 259274 a; BA 51sz

ami luta-or Aéyoy Térpwrau navrai 78 r2, au) 73 m r1 et malmena elus Pornonem esse FA.
[1&le m3717; pacifiai Ërrw a; TA.

EiMiQôœ 7è? Té ue’vrpov 70:7 minou , un) ’ Sumatur enim centrum circuli, et sitE punc- j j A
gai-mi” 7è E cnye’Ïov, nul ËWEZEÜXÛŒEŒV ai EB, mm; et lungantur iPSæ E31 Br, EA1et Pmdu” l
ET, BA, nui dupât» si BE lori "rai A. K02) in? Câtur RE 3d At Et quoniam decagoni æqu” j i et”

PROPOSITION 1X.--.

Si l’on ajoute ensemble le côté de l’hexagone et le côté du décagone, ces poly-

gones étant décrits dans le même cercle, la droite entière sera coupée en ex-
trême et moyenne raison, et son plus grand segment sera le côté de l’heXagone.

Soit le cercle ABI’; décrivons ces polygones dans le cercle ABI’; que Br soit
le côté du décagone , et TA le côté de l’hexagone, et que ces côtés soient placés en

ligne droite; je dis que la droite entière BA est coupée en extrême et moyenne
raison au point r, et que TA est son plus grand segment.

iCar prenons le centre du cercle, et que ce soit le point E; joignons E13, Br,
15A , et prolongeons BE vers le point A. Puisque Br est le côté d’un décagone équi-

.-. 4”

v -,a.wt--- h V

fic. 777777 -h’ -r. gr A. fiw t’
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d’2xatgzaivau Ïa-avrÀat’vpou wÀ2upaÉ bruni Br, 71’21’-

’raa7rAata-1’wv alpe: à ATB w291tpe’P2m. Tif; Br 71’291-

tp2p21’atç’ 727PatwÀata-1’tay a’t’pat a AI’ mpnpe’pma 727;

TE. Q; dé Il AP weplçépuat 7rpiç qui? TB 031w;

à (1775 AET Maria 71735; 71h! 57:3 TEB° Te’TPatWÂat-

0’in a’t’pat a; 575 AEI’ 71?; Ô7rè TEE. Katl Éml 7071

ic-rlv ai 6973 EBF 7min 7j? 67;?) ETB, a; alpax Ô7rô

AEr 7min d17rAatæ1’atËWl 727; 67:8 ErB. K4)

a N 3! a x I a N N t I t27721 un: 20111 n ET 2092m. 7p TA, mamelon: gap

lateri latus est Br, quintupla igitur ami cir-
cumferentia circumterentiæ Br 5 quadrtfila igi-

tur AI’ circumferentia circumferentite r15. Ut

autem AP circumferentia ad ipsam P3 ita AEI’

angulus ad ipsum FER 3 quadruplus igitur angu-

lus AEP anguli PEB. Et quoniam æqualis est EBP

angulus ipsi IEI’B , ergo AEP angulus duplus est

ipsius PIB. Et quoniam æqualis est Et" recta ipsi

agi-:231: l’an ira-l et? 70:7 ÊEat’yaivou 7r7t2upç’î, 7017

2l; 7511 ABP 26;:on Ëyypattpoye’vafi, l’a-n ËaTl

nazi à 67:3 IEA 7min 7j; tira-ci TAIE 7wv1’at”’ J1-

7rAata’1’at a’t’pat il Û7rà ETB 702111516 rrtîç 57:23 BAT.

AÂÀol. 71?; 67:3 BYE J’17rAcaa-1’at 363136911 il 15ml A131"

Tape-ahaniez a’t’pat 1l 15772) AEF 75; 15776 BAT.

Ed21’x9n d’2 anal 73; 57:6 BEY 72TPa27r2tata-1’at il 13m3

.PA, utraque enimipsarum æqualis est hexagoni

lateri in ABP circulo descripti , æqualis est et PEA

angulus angulo PAR; duplus igitur angulus EPB

ipsius EAP. Sed EPB anguli duplus ostensus est’ipse

AEP; quadruplus igitur AEI’ ipsius EAI’. Osten-

sus autem-est et anguli BEF quadruplas ipse au",

fi

latéral , l’arc ArB est quadruple de l’arc Br; l’axe AT est donc triple de l’arc ’rB.

Mais l’arc Ar est à l’arc rB comme l’angle AEr esta l’angle rEB( 55. 6); l’angle

AEr est donc quadruple-de l’angle rEB. Et puisque l’angle EBr est égal à l’angle

ErB (5. 1), l’angle AEF sera double de l’angle En; (52. i). Et puisque la droite Br est
égale à TA, car chacune de ces droites est égale au côté de l’hexagone décrit dans

le cercle ABr( :5. 4), l’angle TEA sera égal a l’angle TAIE ( 5. 1 ),- l’angle ETB est

donc double de l’angle EAI’( 52. I ). 1Vlais on a démontré que l’angle AEr es:

double de l’angle BYE; l’aigle AH est donc quadruple de l’angle EAT. Mais on a
démontréflue l’angle AEr est quadruple de l’angle BEr, l’angle EAI’ est donc égal
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A151" in aïpaz si 61.75 EAI’ 7j? 57:3 BEI’. Kami d’à

757 No 79174522», 7017 72 BEA nul 708 BEY, ai
57:6 EBA 7wv1’at’ nazi Muni à”); Il 673 BEA Àoz7rjï7

7p" i173 ETB êO’TlV l’air boyauter ripez Èa7l8 73

’EBA frp1’7mov 71,3 EBT 7p1yairq1° airaz’Àoyov a’z’pat

("in à; 1l AB 7193; 713v BE 037w; à EB 7:93; 71h:

Br. 1011192 il EB 7j? Ar’ ’2’7711 alfas ai; ri BA 7rpôç

.7tlv Ar 037w; à AI’ me; 71’111 TE. M21’Çav «Pi si

BA 75; AI” [421’wa a’z’pat9 nazi il Aï 75; 1"B° ri BA

.a’t’pa 26627:: a’z’xpov nazi [M’a-av A6701: TÉTMMTGI

navrai 73 r, Kdl 7è jaïn «5717; "rytîpaîm ËG’TH’

.1? AI. 072p Un l’elfe".

nrorAzIz 1’.

1 ’ l aEn 2l; minou 7217474131109 Ïaawàwpov 277w-

N. C N I l Â X æ] l A.et! a 7ou 7721747291100 7x 2upa urat’Tau 7M 72 7ou

æqualis igitur ipse EAP ipsi JEEP. Communis
autem duobus triangulis , et BEA et BEP, angulus

EBA; et reliquus igitur BEA reliquo EPB est 33(1an

lis; æquiangulum igitur est EBA triangulum trian-

gulo EDF; proportionaliter igitur est ut AB ad DE

ita EB ad Br. Æqualis autem EB ipsi Ar 3 est

igitur ut BA ad AP ita AP ad F3. Major autem
BA ipsâ AP; major igitur et AP ipsâ P3; ergo

recta BA extremâ et mediâ ratione secta est

in P , et major ipsius portio est AF. Quod
oportebat ostendere.

PROPOSITIO X.

Si in circulo pentagonum æquilaterum descri-

batur; pentagoni latus potest etlatus hexagoni et

’ wifi-ww-o-Âa’v-wqpy maux. -v un -- -

p.402.

.
. Wbùmwv- w Jflbyz

- . lmM...

la
il,

..

1 «:44 - A.

C I u N n. I At s t . n . .eëaymau azaz1 711v 7cv (Fenazywyou, 7m 21; 7cv latus decagoni In eodem c1rculo descnptorum.
11673:1 azu’xÂav iyypattpolue’ywr.

E772» 126Mo; 5 ABTAE, nazi 21’; 75v ABTAE

I 1 I 9 I a I e 2 tmuflier renommer 1cowÀ2upoy 2772’ypaztp a) 7o

Sit circulus ABPAE , et in ABFAE circulo
pentagonum æquilaterum descrihatur ABI’AE;

à l’angle BEI’. Mais l’angle EBA est commun aux deux triangles BEA, Bar; l’angle

restant BEA est donc égal à l’angle restant me. (52. I ); le triangle EBA est donc
équiangle avec le triangle EBI’; la droite AB est donc à BE comme EB està Br(4. 6).

Mais EB est égal à Al" ( 15. 4 ); la droite BA est donc à Ar comme Ar est à rB. Mais

la droite BA est plus grande que Ar ; la droite Ar estdonc plus grande que r13;
la droite BA est donc coupée en extrême et moyenne raison au pointr ( déf.5.6),
et Ar est son plus grand segment. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION x.

Si l’on décritdans un cercle un pentagone équilatéral, le quarré du côté du
pentagone sera égal à la somme des quarrés du côté de l’hexagone et du côté du

décagone, ces polygones étant décrits dansle même cercle.

Soit le cercle ABrAE, et décrivons dans le cercle ABrAE le pentagone équila-
.IM... ..a.

1 au»:
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V d * h N * VARIA]? liards en 4’90 vABI’AE wewæyaivou
WÂfiUPol. Nunavut» Fuir me 51-05 éËEœyaiyou nul Tilt!

705 Êexayctiyou wÀeupaËv, 75v si; Tôt! A’BI’AE

«5;:on Ëyypmpojuêmv.

l«Hansen: 7a? 73 niy’rpov 705 minou 78 Z

a l
.a-upeïovî, un; enrëeuxôeïmri Al J’uipcûw Ëvrl To

H 011142707, un) ËweÇâXÛ’w à; ZB, me) cira-3 703

Z Ëvrl Tilt! AB mienne 17959:0 il 26, nul Plages)
Ê7rl ’rà K, ami ËmÇetixôwo-aw ai AK, KB , nul

www «17:5 705 Z 2’71"; Tilt! AK naÉGe’roç fixera 15

2A, nul Énixdwévrl 78 nul ËmËeu’xÛwti KN.

Kal3 Ë7rel l’en Ëo’rly il ABTH mpzçêpem "r? AEAH

wepchg’petçt, (59 t; ABP 7g? AEA Éva-lu Ë’a-n’ Mimi

c’épat a; PH wepztpépem MP773? 71.7 AH Ërrlv Yen. Heu-

Tatyaîvou JÊ4 a; I’A’ Ëexœyaiyou5 a’t’pœ a; PH. Kari

Ëwel i’a’n Ëfl’lv a; Al 751° ZB, mati mien-o; il 28’

l’a-n cipal. ne.) à 57:3 AZK 7min 7:17 67:5 KZB’ dine

nul mplæe’pem ÂAK ’75 KB Êwly Ï’a-n’ «infini â’pz

Il AB flâPlQE’PEId 75; BK weplçepâiatç’ alma-

7405000 3;,ch wAeupaÉ ici-Tu a; AK 25954:. Albi 7è

adret titi uni il At "nîçô KM Ës-rl (lm-Aï. Katl Êml

947A17 Ëa’m il AB weptcpêpem 75; BK wepztpepeiœç,

dico ABPAE pentagoni latus passe et latus hexa. l

goni et latus decagoni in eodem ABPAE circnlo

descriptorum. h
Sumatur enim centrum circuli punctum Z, et

juncta AZ producatur ad H punctum , et jun-
gatur ZB , et à puncto Z ad AB perpendicu-
laris agatur 26, et producatur ad K, et jun-
ganturipsæ AIC , KB, et rursus a puncto Z ad
AK perpendicularis agatur ZA, et producti-
tur ad M , et jungatur KN. Et quoniam æqualis
est ABFH circumfcrentia circumferentiæ AEAH,

ex quibus ABl” ipsi AEA est æqualis; reliqua
igitur PH circumferentia reliquæ AH est æqua-
lis. Pentagoni autem latus ipsa A1"; decagoni
igitur latus ipse. PH. Et quoniam ’æqualis est

Az ipsi ZB , et perpendicularis 26 5 æqualis igi-

tur et AZK angulus ipsi KZB 5 quare et cir-
cumferentia AIC ipsi KB est æqualis; dupla
igitur .AB circumferentia circumferenüæZBK;

decagoni igitur latus est recta AK. Prop-
ter eadem utique et AF ipsius KM est dupla.
Et quoniam dupla est A3 circumferentia cîr-.

téral ABrAE; je dis que le quarré du côté du pentagone ABFAE est égal à la somme

des quarrés de l’hexagone et du décagone, ces polygones étant décrits dans. les

cercle ABrAE.

Car prenons z le centre du cercle; ayant joint AZ , prolongeons cette droite vers
le point H; joignons ZB, du point z menons la droite le perpendiculaire à AB" ;
prolongeons cette droite vers K; joignons AK, KB; du point Z menons 2A per-
pendiculaireà AK; prolongeons cette droite vers M, et joignons KN. Puisque
l’arc ABrH est égal a l’arc AEAH, et que l’arc ABr est égal à l’arc AEA , l’arc

restant rH sera égal à l’arc restant AH. Mais TA est le côté du pentagone; la
droite rH est donc le côté du décagone. Et puisque AZ est égal à ZB, et que le
est une perpendiculaire, l’angle AZK sera égal à KZB ; l’arc AK est donc égala
l’arc KB ; l’arc AB est donc double de l’arc BK; la .droite AK est donc le côté du

décagone. Par la même raison, l’arc AK est double de l’arc KM. Et puisque l’arc
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3.1i TA 72910592111 7:1? AB wepltpepeiçt’ «lm-kif

alpe: nul il TA mpttpépem 75’; BK weptçepeiœç.

En: J’È Il TA mpnpe’Pem nazi 791’;TH 9mn? Yen

alpe. si PH waplçépttœ 7? BK wepæe’pætl AAMÈ

’ 3K7i’1’; KM En) (MME, Ëwel nul il KA’ ml si

’rH d’un 751"; KM in) 917m5. Ami m’y nuls à

l’B weprçipsm 757; 3K wepzçepu’at; in? (9171967,

7m yolp si TB weploe’pem 75 BA raplapla?
un; 37m alpes); HB mpnpipem 75km 3154367)
hall? bien nazi flouiez néné HZB parias; 717;
ôvrà BZM in?" 917m5. En: J2 il Ôwà’HLB nul

7:7; 67:3 ZAB d’un-Aï, 7cm wifi si Ôvrà ZAB 7g? 67:3

ABI” mal si 67:3 BZN alpe. 71:1" Ôwà ZAB Èmlv l’an.

Kami dl; 765v No 7ptgzaiyœt’, 7017 7e ABZ nul 70:3v

BZN, il 67:3 ABZ yœviw Mimi alpes à [me AZB
kami 737 Ûwà BNZ Êo-7ly leur îao7aiwov déplia Ëo-7l

l l N S lnain 7o ABZ 7ptyawoy 7a) BZN 7P17aivtp’ atm-

cumferentiæ BIC , æqualis autem FA Circnm-
ferentia circumferentiæ An; dupla igitur et FA
circumferentia circumfer’entiæ 19K. ESt autem

’ FA: circumferentia cf ipsÎus * PH dupla 51’ séqua-

lis igitur FH dreùml’erentia ipsi BIC cir’curnfeë-

rentiæ’. SedBK ipsius KM est dupla , quon’iam et

KA; et PH igitur ipsius KM est dupla. Sed quidefn

et F13 circumferèntia ’circumferentiæ BIC est dri-

pla; æqualis enim r3 circumferentia circum-
ferentiæ RA; et ltota igitur HB circumferentia
ipsius BM est dupla; quare et angulus HZB angul-i
BZM est duplus. Est autem ipse HZB’et ipsius

ZAB duplus, æqualis enim ZAB ipsi ABI’;

et BZN igitur ipsi ZAB est æqualis. Commu-
nis autem duobus triangulis , et ABZ et BZN;
angulus -ABZ; reliquus igitur AZB reliquo
BNZ est œqualis; æquiangulum igitur est ct
ABZ triangulum triangulo BZN; proportiona-

AB est double de l’arc BK , et que l’arc rA. est égal à l’arc A13 , l’arc TA sera double

de l’arc BK. Mais l’arc rA est double de l’arc. rH, l’arc rH est donc égal a l’arc RÉ.

Mais l’arc BK est double de KM , parce que KAfl’est de KM ; l’arc rH est donc double

de KM. Mais l’arc rB est double de l’arc BK , Car l’arc r3 est égal à l’arc BA ; l’arc

entier HB est donc double de l’arc BM’; l’angle HZB est donc double de l’angle
BZM ( 55. 6 Mais l’angle HZB est double de l’afl’gleîAB ( 52. 1 ), Carl’anglei ZAB

est égal à l’angle ABr ( 5. 1 ); l’angle BZNest donc égal à l’angle ZAB. Mais l’angle

’ABZ est commun aux deux triangles ABZ , BZN; l’angle restant AZB est donc égalà

l’angle restant BNZ ( 52. 1 ) 5 le triangle ABZ est donc équiangle avec le triangle
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hoyau alpe: Éva-lu «in; AB 259213. 7rpà; Tât’ BZ 057w;

il ZB mac; 7th BN’ 7a alpes 6774i 75:! AB, BN in?

in; 75 aira 73;13 BZ. nabot: 2’7r2l l’a-n 277W Il AA

75 AK, nanti e92 nazi wpàç ÊpÛalÇ IlAN’ Baie-I; alpes

ualllt û’KN Bais-2: 7,3 AN ÊQ’TlV l’a-w nul Maria.

alpes il 57:5 AKN Maillet 7g? 1577?: AAN 2’a7lv la".

AÂÀ’è il 13ml AAN 737 67:5 KBN Êtr-rlv l’a-w nazi Il

f t 31 N x a i” x v x x wont; AKN «1347311570 KBN 277w MW. Kan un!" 7m

No "minium, 70:7 72 AKB un) 7aô”AKN, il 672:3

NAK15° Mimi alpes ri 57:3 AKB 2mm? 7g? :575
KNA ’277lv leur Ïœoyaiwov alpe; 277i 73 KBA 794’700-

rav 753 KNA 7,317695». AVOÊÂO’yOV alpes Ëa7lv à; il

BA 259222 vrpà; 72’111 AK 037w; si KA16 7:96; Tilt!

ANt 7è alpes 57113 713v BA, AN l’a-av Ëarl 793 aimé

721i; AK. 11.921349" à? nazi 7a 67:6 757 AB , BN 7707

liter igitur est ut recta AB ad BZ ita ZB
ad BN ; rectangulum igitur sub AB , BN æquale

est quadrato ex BZ. Rursus quoniam æqualis
est AA ipsi AK , communis autem et ad rectos

. ipsa AN 5 basis igitur et KN basi AN est æqua- -

lis ; et angulus igitur AKN angulo AAN est
æqualis. Sed angulus A AN angulo KBN est æqua-

lis ,- et AKN igitur angulus angulo KBN est æqua-

lis. Et communis duobus triangulis, et AKB et

AKN, angulus NAK; reliquus igitur AKB reli-
quo KNA est’æqualisg æquiangulumigitur est

KBN triangulum triangulo KNA. Proportiona-
liter igitur est ut BA recta ad AK ita KA ad AN;

rectangulum igitur sub BA, AN estIæquale
quadrato ex AK. Ostensum est autem et rec-
tangulum sub AB, BN æquale quadrato ex Bz;

A La...

BZN; la droite AB est donc à BZ comme BZ est à EN (4. 6); le rectangle sous AB ,
BN est donc égal au quarré de Bz ( 17.4 6 ). De plus, puisque AA est égal à AK, et

que la perpendiculaire AN est Commune ; la base KN sera égale à la base AN ( 4. 1 ) ;
l’angle AKN est donc égal à l’angleAAN. Mais l’angle AAN est égal à l’angle KBN

(5. 1 ); l’angle AKN est donc, égal à l’angle KBN. Mais l’angle NAK es: commun

aux deux triangles AKB, AKN; l’angle restant AKB est donc égal à l’angle restant

KNA ( 52. 1 ); le triangle KBÂ est donc équiangle avec le triangle KNA. La droite
BA est donc à AK comme KA est à AN; le rectangle sous BA, AN est donc égal au
quarré de AK( 17. 6 ). Mais on a démontré que le rectangle sous AB , BN est égal
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N N t a N a79v Jura 711; BZ° 7è ëpœ u7ro 7m AB, BN H274

N C t q. V a n t 9 l a.7cv une 7m BA, AN, 67:29 277: 7a auna 7»; AB ,

N a. l N ’ a Ni’a’ov 377i 7go aivrà 7a; BZ [427:2 7cv 17m 7"; AK.

I t P tKarl 2’77"! si prêt! AB mu7at7wvcu wÀeupac, a d’2
IBZ ËEwyaivav, a; d’à AK «humanisa.

Il I s x t NH cpt: 765 7:2y7at’ywou, un: 7d. tEflÇ.

. 1HPOTAEIE lat.

l a, l IBal? 2l; 1:0,qu fin-rut! marras 7m &atp27pov

, w f a.vrtwaîyawav îaéwîteupov e’nyaÇp, n 7cv annat-

i a! a e IMérou 7rÀ2upat «vanné; 277w n manoquer"
’ ItÂdd’d’âW.

l e l HEÏ; 7&9 RU’KÀOV 70v ABTAE pua-m! 296011711

l I I a r a
7M J’Iatfl27pov mwwywvov N’OWÂwPW 2772-

7pat’tp7œ 7a ABFAE’ N’y.) 27: il 703 7m!-

I l! fi I ’ 1 I7at7awou rÂeuFat amena; 277w n maculant;
imita-w.

A. l lEÏNitpûw yolp 75 x2’77pav 7au nuuÀou 7o Z

î e qrnyeïov, ml 27426966005121! au AZ, ZB, un

N a IJ’uiæôwa’cw Ëwl ni H, G) enlaceras , un: Ë772Çux9w

rectangulum igitur sub AB , BN cum rectangnlo
sub BA, AN, quod est quadratum ex AB,
æquale est quadrato ex BZ cum quadrato ex
AK. Et est quidem A3 pe-ntagoni lattis, ipsa
BZ vero lattis hexagoni, ipsa AK autem latin

decagoni. lErgo pentagoni, etc."

PROPOSITIO XI.

Si in circulo rationalem liabente diametrum
pentagonum æquilaterum describatur, penta-
goni latus est irrationalis quæ appellatur minor.

In circulo enim ABI’AE rationalem habente,

diametrum pentagonum æquilaterum describa-

tur ABFAE; dico pentagoni latus irrationalem
esse quæ appellatur minor.

Sumatur enim centrum circuli punctum Z; et
jungantur AZ, ZBjet producantur ad H, Opuncta ,

et jungatur AF, et ponatur ipsius Az quarta

au quarré de BZ; le rectangle sous AB , BN, conjointement avec le rectangle sous
BA, AN, ce quiest le quarré de AB, est donc égal au quarré de Bz, conjoin-
tement avec le quarré de AK ( 2. 2 ). Mais la droite AB est le côté du pentagone,
la droite BZ lecôté de l’hexagone, et AK le côté du décagone. Donc si, etc.

PROPOSITION XI.
Si l’on décrit un pentagone équilatéral dans un cercle ayant un diamètre ra-

tionel , le côté du pentagone sera l’irrationelle qu’on appèle mineure.

Décrivons un pentagone équilatéral ABPAE dans un cercle ABTAE qui ait son dia-’

mètre rationel; je dis que le côté du pentagone est l’irrationelle qu’on appèle
mineure.

Car prenons le centre Z du cercle; joignons Al, 213; prolongeons ces droites
vers les points H, e; joignons Ar, et faisons 2K égal a la quatrième partie de A2.

lll. 32
M- 4.9",...- , p g
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ai AT, nazi misera 7131:2 AZ 7i7azp7wllue’po; ai ZK.

e C l
Parmi d’à il AZ° PnTîl alpe: mal n ZK. En; de natle

il BZ punit 3M alliez ri BK puni i771. Kæltëml 77»
Ëd’TlV il AÎHFÏGPIQE’PHŒ 7? AAH wepltpepet’at, tint

ni ABP 7g? ÀEA l’en ia7l3’ Mimi a’z’Paz 7l PH A0177?

7j? HA Êa-7lv l’a-n. Katl Ëaiu ËmÇ-ôprteylt 7th AA,

auraiyowaz: 599:2) azî 77,38; 793 A 7willlatl, nazi

677:).th il AP 75125, TA. Ami 7è azÔ7aÈ N6 mal azÎ

wpà; 75 M âpôœi 21’471, nazi «947ml? a’t’paz7 ri AP 75;

PM. E772) 057 l’a-n Émis! si 6778 AAP ywviaz 7j? :3775

AMZzuoml d’il 757 «No ’Tfilytdl’wl’, 703 72 AAP

mati 703 AM2, ai :575 AAP Mimi a’z’Pœ si J775

APA Mm? 72,7 57743 MZA Ëa’TlV l’a-14° t’a-0767107

ripa ici-728 78 APA 7p1’7wvor 75 AMZ 7P17aiwp’

airaiàoyor a’z’paz Écrit! à; il AP 7:93; 7th9 PA 057w;

l 7 a N Cti,.MZ 7790;. 7âr*° ZA, nazi 7m nourrirait! 7è

pars ipsa ZK. Rationalis autem A2; .ratîonalis igitur
etZK. Est autem et BZ rationalis; totaigiturBK ra-

tionalis est. Et quoniam æqualis est API-I circum-

ferentia circumferentiæ AAH , ex quibus ABP ipsi

AEA æqualis est; reliqua igitur PH reliquæ HA est

æqualis. Et si jungamus AA , fient me! anguli ad

A , et AP dupla ipsius FA. Propter eadem utique

et anguli ad M recti .sunt, et dupla igitur AP ipsius

V PM. Quoniam igitur æqualis est angulus AAPipsi

AMZ, communis autem duobus triangulis, et A AD

et AMZ, angulus AAP; reliquus igitur APA reli-
quo MZAest æqualis; aequiangulum igitur est APA

triangnlum triangulo AMZ ,° proportionaliter igi-

tur est ut AP ad FA ita MZ ad ZA , ét anteceden-

tium dupla 5 ut igitur dupla ipsius AP ad

1

)»L:.-J- :r n;1..-pm v

t 7 l OPuisque la droite Al est rationelle, la droite ZK sera rationelle. Mais Bz est ra-
tionel; la droite entière 3K eSt donc rationelle. Et puisque l’arc APH est égal à
l’arc AAH , et que l’arc ABr est égal à l’arc AEA, l’arc restant PH sera égal à l’âne

restantes. Joignons AA, les angles seront droits en A, et AP sera double de m
(55. i ). Par la même raison, les angles seront droits en M, et AP sera double
de rM. Et puisque l’angle AAP est égal à l’angle AM2, et que l’angle AAP est
commun aux deux triangles AAP, AMZ , l’angle restant APA sera égal à l’angle
restant MZA (’52. 1 ); le triangle APA est donc semblable au triangle AM2,- la droite

AI est donc a PA comme M2 est à ZA (4.16 ); doublant les antécédents: le double
I,’

in).

«Ha-auna. me», nua-m W... .t fla.»
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(harnais-tr al; alpe: il 757; AF J’i7rÀi’l 717:5; 7ilv PA

937w; il 73; MZ d’unir” api; 7ilv 2A. Q; de," il

75; Ml Infini 7rpo’;y7iiv ZA 057w; il MZ qui;

7iiv ilfll’ô’emw 75; ZA’ nazi al; alpin il 75; AP

«9le wpàç 7iiil PA d’un; il MZ moi; 7ilv ilpti-

zmav 75; ZA, nazi 7637 ËTTOMEII’ŒV 7è apis-244°

al; alpin il 75; AP Émail 7273; 7iiv allais-2m11 717;

TA 057w; il Ml wpô; 73 72’71P7oy "ni; ZA. Kazi

20-7: 757; ,utiv API (infini il AP, 7a"; d’à AP dada-21a;

il PM, 71?; dé ZA 72’7atp7ay pipo; il ZK’ 377w

défet si; il AP moi; 7iiv PM 057w; il M2793; 7iiv

ZK. 20792,77: nazi al; auvaytpo’npo; il APM wpàç

7ili’ PM 037w; il MK 779i; 7ilv KZ’ nazi al; défet 7è

ai7rô auvœyene’Pou 75; APM moi; 7zi aine 75’;

PM sans; 73 ciné 7’71; MK 793; 75 (2in 75; KZ’2.

Kati Ë7rei 75; 15776 chia 7rÀ2upciç 705 mu7az7airou

c I t? a. à, x !ua07eivou7nç, azor 7a; AP, GUtPOV nazi jusant!

. I r [3 A n f. 21’ a xA0707 727ptn,uernç , 7o [MEIZOV 7,444114 mer 277i

N I Il: I N ]7g? 700 W277az7avou wAeupat, 7ou72a-71 771W Art

FA ita dupla ipsius MZ ad ZA. Ut autem
ipsius MZ dupla ad ZA ita MZ ad dimidiam

ipsius. ZA; et ut igitur dupla ipsius AF ad
FA ita MZ ad dimidiam ipsius ZA , etlcon-

sequcntium dimidia; ut igitur dupla ipsius
AF ad dimidiam ipsius FA ita MZ ad quam .

tain partem ipsius ZA. est ipsius quidem
AF dupla AF , ipsius vero AF dimidia FM ,

ipsius autem ZA quarta pars 2K; est igiturut

AF ad FM ita MZ ad ZK. Componcndo et ut

utraque AFM ad FM ita MEC ad K2; et ut
igitur ipsum ex utrâque AFM ad ipsum ex FM

ita ipsum ex MK ad ipsum ex KZ. Et quoniam

duo latcra pentagoni subtendentis, ut AF, ex-

tremâ et mediâ ratione sectæ, major portio

æqualis est pentagoni lateri , hoc est ipsi AF;

major autem portio assumens dimidium totius

A: si " f N73 (Fi percer quitta; 7rpoa7tathiy 7ilr "Mllfêldv 7a; . . . . . ., , j, N , j N c quintuplum potest dimidia: tonus, et est tonus0M; 7r2v7az7rÀaza’iov Juvaz7czi 7ou :1770 ’TMÇ apu- . . . . j .
I x w x .1 a t e l AP dlmldla FM; ipsum igitur ex lpsâ AFM01105:7"; Man-nazi 277w 0M; 7a; AP mamie: -

de AP sera à PA comme le double de MZ est àZA. Mais le double de MZ est à ZA comme

MZ est à la moitié de 2A; le double de AP est donc à rA comme MZ est à la moitié

de 2A; prenant les moitiés des conséquents , le double de AP sera a la moitié de PA

comme MZ est au quart de 2A. Mais la droite AP est double de AP, la droite PM est
la moitié de AP , et 2K est le quart de 2A; la droite AP est donc à PM comme M2
est à 2K; donc, par addition, la somme des droites AP, PM est à PM comme
MK est à K2 ( 18. 5); le quarré de la somme des droites AP, PM est donc au quarré

de FM comme le quarré de MK est au quarré de KZ (22. 6 Et puisqu’une droite
telle que AP, qui soutend deux côtés du pentagone, est coupée en extrême et
moyenne raison, que le plus grand segment est égal au côté du pentagone, c’est-

à-dire à AP (8. 15); que le quarré de la somme du plus grand segment et de
la moitié de la droite entière est égal au quintuple du quarré de la moitié de la
droite entière Ç l. 15 ), et que PM est la moitié de la droite entière A1"; le’quarré
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il PM’ 75 alpes ai7r5 75; APanl; [415; 772774777tei-

0757 i071 705 a’z7r5 75; PM. açd’è 75 al7r5 75;

APM (il; p.136; 7rp5; 75 aî7r5 75; PM 057w; ideixôii

75 al7r5 75; MK 7435; 75 e275 75; KZ’ 77277ezwîtei-

0707 ailliez 75 ei7r5 75; MK 705 el7r5 75; KZ. Pn757

e95 75 elz7r5 75; K2, êfl’nl 7eip il J’IaÊIu2’rpoç’ 55757

a! ’ x x t i t N e N a! Njaspas surfil nazi 70 une 7a; MK° [25721 «pas ici-7:7

il MK , A5707 ye’zp 3x2: 57 a’zpiÛps5; 7rp5; eipiûln57 75

027575; MK 77,95; 75 riflât 75; KZ’7. Katiri7r2i

727pas7’rÀaz0’i’as 27757 il BZ 75; ZK , 77277az7rÀawi’es

alpes êtr7i7 il BK 75; Kler 27net" 7r277es7r7taÉe-ia7 alpes

75 ai7r5 75; BK 705 al7r5 75; KZ’9. P1277az7rÀaÉ-

7107 (Pi 75 ei7r5 75; MK 70:7 Éva-5 75; KZ’ 772772--

7r7taiino7 e’z’pez 75 :5775 75; BK 705 ei7r5 75; KM.

75 alpes e275 75; BK 7:95; 75 ei7r5 75; KM2° A5707

i a si I l l pnuis 5x2: 07 727paz7so7oç ÉPIÛMOÇ 7790; 72794757707

tanquam ex unâfquintuplum est ipsius ex FM.
Ut autem ipsum ex ipsâ AFM tanq’uam ex unâ

adipsum ex FM ita ostensum est ipsum ex Mx ad.

ipsum ex K2; quintuplum igitur ipsum ex Mx
ipsius ex KZ. Rationale autem ipsum csz , ra-
tionalis enim diameter ; ’rationale igitur est ct

ipsum ex MK; rationalis igitur est ipsa MK, ration

nem enim habet quam numerus ad numertïi
ipsum ex MK ad ipsum ex KZ. Et qudniam qua-

drupla est BZ ipsius ZK, quintupla igitur est
BK ipsius KZ 5 viginti quintuplum igitur ipsum
ex BIC ipsius ex KZ. Quintuplum autem ipsum
ex MK ipsius ex KZ 3 quintuplum igitur ipsum ex

BK ipsius ex KM; ipsum igitur ex BIC ad ipsum

ex KM rationem non habet quam quadratus nu-

merus ad quadratum numerum 5 incommen-

..-u-*W*» - A---M.

de la somme des droites M, ’rM sera quintuple du quarré de rM. Mais on à dé-
montré que le quarré de la somme des droites M, PM est au quarré de PM comme
le quarré de MK est au quarré de K2; le quarré de MK est donc quintuple du
quarré de KZ. Mais le quarré de KZ est ratione] (défi 6. Io) , car le diamètre est ra-

tione]; le quarré de MK est donc aussi ratione] Io); la droite MK est donc ra-
tionelle; car le quarré de MK a avec le quarré de K2 la raison qu’un nombre a avec

un nombre. .Et puisque la droite Bz est quadruple de ZK’, la droite BK sera
quintuple de KZ; le quarré de BK est donc égal à vingt-cinq fois le quarré de
K2 ( gord. 20. 6 Mais le quarré de MK est quintuple du quarré de K2; le quarré
de BK est donc quintuple du quarréde KM; le quarré de BK n’a donc pas avec
le quarré de KM la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré; la

J] w»... . à.



                                                                     

LE TRElZlÈNIE LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 253

ciplÛjuivf irrigue-t’y; eifut a; BK” 751" KM Faim.

Kami in! fin-ni Exth’Pœ ami-rôt" ai BK, KM zips:

fion-ai du; ciblâtes; priver adyperpol. Eaiv à? d’un

flirtât; fini clampe? flûtait priver rdpfxerpoc
05m 737 3M,7i Mimi aboyé; êO’TIV22’ àworopni

à”): si MB, wpoæapyâëoua’at J? «6757i MK. Ae’yw

du 31’: un) Te’rdîp’rn. .0. M23 1421:6»! Éva-w 78 :2773

75; BK 703 :5716 727; KM, intima i’rov gava) 75

Jura 75?; N’ ri BK guipa 727; KM (MEÎËOV Muret:

737 N. Kari Ëwèl répugné; ion-w à KZ "ri ZB,
uni a’urÔe’v’n adppe’rpo’ç ion-w ri KB 71,7 BZ. AÀÀai

1; BZ 7g? B6 NyMeTpo’ç Êr’rl punaizi’ nazi si KB

ripa 71’? B8 dupe-:96; i071. Kari Ê7rei WEVTd-

amie-10,7 En: 75 :2715 Tîç BK 705 aimi 717; KM,

’rà à”): aîmi 75; BIC 798; 73 027:8 riiç KM Àéyov

3’er du E 71-95; A’5° airera-Tpêwiaw’n c’z’pœ "ni calmi

75; BK 7:95; "ni àwà 75’; N A5701! Ëxet 3V E wpèç

’ a I t I a rA , aux av Terpdywroç wpoç TETdeleDV’ naupa-

surabilis igitur BIC ipsi KM longitudine. Et est
rationalis utraque ipsarum; ergo BIC, KM ra.-
tionales sunt’ potentiâ solum commensurabiles.

Si autem a rationali rationalis auferatur poten-
tiâ solum commensurabilis existens toti , reliqua

irrationalis est 5 apotome igitur M15 , congruens

autem ipsi’ipsa MK. Dico igitur et quartam.
Quo igituàig majus est ipsum ex BIC ipso ex KM ,

illi æqu e sit ipsum ex N ; ipsa igitur BIC plus

potesëam KM ipsiâ N. Et quoniam com-
mensurabilis est Kz ipsi ZB, et componendo
commensurabilis est KB ipsi BZ. Sed BZ ipsi BG)

commensurabilis est longitudine; et K13 igitur
ipsi se commensurabilis est. Et quoniam quin-
tuplum est ipsum ex BK ipsius ex KM; ipsum
igitur ex BIC ad ipsum ex KM rationem habet
quam quinqua ad unum; convertendo igi-
tur ipsum ex BIC ad ipsum ex N rationem habet

quam quinque ad quatuor, et non eam quam
quadratus numerus ad quadratum numerum;

perpoç cipal [aimas t’a-Tir a; BK 7g? N’ a; BK sipo;

15; KM 51:72:01! Nunavut 71,3 oimi êwpyé-rfou
incommensurabilis igitur longitudine est BK ipsi

N; ipsa BK igitur plus potest quam KM qua-

droite BK est donc incommensurable en longueur avec KM (9. 10 ). Mais chacune
de ces droites est rationelle; les droites BK, KM ne sont donc commensurables qu’en
puissance. Mais si d’une droite rationelle on ôte une droite rationelle commensu-
rableen puissance seulement avec la droite entière, la droite restante est irrationelle
(74. 10); la droite MB est donc un apotome, et la droite MK sa congruente.
Je dis que MB est un quatrième apotome. Que le quarré de N soit égal à la surface
dont le quarré de BK surpasse le quarré de KM; la puissance de .BK sera plus
grande que la puissance de KM de la puissance de N. Et puisque KZ est commen-
surable avec ZB; par addition , KB sera commensurable avec BZ. Mais BÏ est com-
mensurable en longueur avec B6); la droite KB est donc commensurable avec Be
(12. 10 Mais le quarré de BK est quintuple du quarré de KM; le quarré de
13K a donc avec le quarré de KM la raison que cinq a avec un; donc, par con-
version , le quarré de BK a avec le quarré de,N la raison que cinq a avec quatre
( cor. 19. 5 ), et non pas celle qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ;
la droite BK est donc incommensurable en longueur avec N (9. 10); la puissance
de BK surpasse donc la puissance de KM du quarré d’une droite incommensurable
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5107?. En.) 0314 gÂM 1; BK 75; wpoaœpyazodcnç

vîiç KM Maire)! (Nm-ru: au; aivrô aîO’UpMelTPOU

garni)" www , nazi 3km 13 BK nôpfltwpôç 3.07: 737

Quitter?) fieu"; vil BC-v)’ 027»?on d’un 7’67"0sz"

t’a-Tir ai MB. Tri à? 5:75 M75; nui sinon-911.77g Tâ-

re’iprrnç weptlexo’pevov Épeoglaiwov choyât: ion-1, nazi

a; fampte’rn ouin-5 aimant E071, udÀeÎTou Na Émir-

TŒV. advenez: à? 76 57.73 751: Q3, ËBM ri AB,

citai 75 ÊmËwwuluévnç 73; A8 ,îoroyaivràvyyirear-

742128 qui ABCH) aplanira!» Tl; ABM szyceilvfi, mi

sil-au du: mir 613 wpàç nia BA 057w; 7th! A3
71726; Tîly BM’ il 52’ch AB 705 werrœgzaivou. wÀeupà

choyé; Êa’rwso il HOLÀGUJJLeIVn ËÀaiTTwV. Owep 5:5er

Æsîëœl.

drato ex rectâ sibi incommensurabili. Quoniam

igitur tota BK quam congruens KM plus potest
quadrato ex rectâ sibi incommensurabili lon-
gitudinie , et tota BIC commensurabilis est ex-
positæ rationali B9; apotome igifiir quarta est

MB. .Ipsum autem sub rationali et apotome
quartât contentum rectangulum irrationale est,

et potens ipsum irrationalis est, quæ appellatur

minor. Potest autem ipsum sub 63 , BM ipsa
AB, propterea quod junctâ A6) æquiangulum

fit A36 triangulum triangulo ABM, et est ut
en ad BA ita AB ad BM; ipsa AB igitur pen-
tagoni latus est irrationalis quæ appellatur
minor. Quod opo-rtebat ostendere.

avec 13K. Et puisque la puissance de la droite entière BK est plus grande que la puis-
sance de la congruente KM du quarré d’une droite incommensurable en longueur
avec BK , et que la droite entièrË BIC est commensurable avec la rationelle exposée
139; la droite MB sera un quatrième apotome (défi. tr. 4. Io). Etpuisque le rectangle
compris sous une rationelle et sous un quatrième apotome est irrationel (95. Io) ,
que la droite qui peut cette surface est aussi irrationelle , et s’appèle mineure, et
qzieAB peut le rectangle sous et: , BM (I7. 6), parce qu’ayant joint A9, le triangle
A39 est équiangle avec ABM (8. 6), et que Be est à BA comme AB est à BM (4. 6 );
le côté AB du pentagone sera l’irrationellc qu’on appèle mineure. Ce qu’il fallait

démontrer. .
!

. "a; bl-ckfl’ a - la. A si --
.:.«, .714" -»gflt Ils.
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I ,nporazxz 46’.- . ’ PROPOSITIO KIL
lichai; mimai: Tpi’ywvov iaâwMupov Ë7)Pœçfi, Si in circulo triangulum æquilaterum descri-

r ,Tog flamba!) wÀQUPè (papegai, 7P,7r;œçjwy êa-r) batur, trianguli lattis Opotentiâ triplum est ejus

717; in 705 néV’TPOU 705 minÀcu. quæ ex Cent") arum: . . l
lima, adam; a ABr , ne.) à; 167M TPIIywyoy Sit circulas ABP, et 1n1pso triangulum sequi-

, , I cl e w ’ . ’ ’ ’r iaowÂwPoy wfiypéçew 73 ART. Ana, a." n 70L, laterum descrlbatur ABI’, dico trianguli ABF

ABI- TPWaçyou (du "MW"; æuvéluâ, TPWMMMV unum’latus potentiâ triplum esse ejus quæ est

6’07) 73g in: 700 névrpou 703 ABr nunÀcu. ex centm Cumul ABE

A en: mm

guipe,» Wh, 7;, ,4,qu 70;] minou 73 A, Sumatur enim circuli centrum A, et juncta
nazi Ëwefeuxeeïa’a I; AA fluxer.) Éwz’rà E, nazi i772- AA Pmducatur 3d E J et lungatur BE’ Et quo-

è (Mixers tiBE. Kati Ëwei Ïao’wÀeupo’v 20-7: ’75 ABT m3111 æquilatcrum 65t ABP triaÏISUIum, ÎPsa

* quçmoy’ à: BEY and mpwgpem Tphw Hépoç BEF igitur circumferentia tcrtia pars est circum-

ên) 75;; 706 ABr ,w’nMU mp,q,epe,’aç..â au BE ferentiæ circuli ABP; ergo BE circnmferentia

I a N A: ’ - ’ ’ . , TmPyçngm www ë") Mgpoça 7m; 7.00 "gnou sexta est pars Circumferentiœ Circuit, hexagom

PROPOSITION X11.
Si l’on décrit dans un cercle un triangle équilatéral, le quarré du côté du

triangle sera triple du quarré du rayon.
Soit le cercle ABr, et dans ce cercle décrivons le triangle équilatéral ABr; je

dis que le quarré du côté du triangle AÉr est triple du quarré du rayon du
cercle ABr.

Car prenons le centre A du cercle; joignons AA; prolongeons cette droite vers
E, et joignons BE. Puisque le triangle ABr est équilatéral, l’arc BEr est la troisième

partie de la circonférence du cercle ABr; l’arc BE est donc la sixième partie de
la circonférence du cercle; la droite B15 est donc le côté de l’hexagone; cette

.. à V ,. . D . N q v. . ,.. ..- «un... .. W . , q Mur-t”.
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mplcpepeiœç° Ëfazyairou ripez vrAeupai ici-ml? il BE

56927:1: i’an à’pat in) Tif in un? 2&3":an , 777 AB.

Kari ivre) 5mm? in"! si AE 757; BA, Terpavmé-
cuir aïpattl Tri biwa "73’; AE 705 aËwè 75; AB, TOU-

rrin: roi? civil 75?; RE. leur à? 78 vivra 75; AE

Toi"; civrà 75v AB, BIS: 7è défet givra 75v AB, BE

I I S A. ’ t N I Q,’ 727Fet7rActa-m en; TDU cama Tu; BE° ÊISÀOVTI «par

l 3 i N I I î n a t ’ NTo une ’1’"; AB æpmitcmov en: vau am 1M
3E5. la» A? ri BE "ri? A]? 5-3 alpe: &wa 75’; AB 7p:-

I I ’ a. I x Nathanor en: 700 «7re va; AIE.
H âpre 703 nantirai), un) Toi Efïiç.

igitur latus’ est recta RE; æqualis igitur est ipsi

AE quæ ex centro. Et quoniam dupla est AE ip-

sius EA,.quadruplum igitur ipsum ex AE ipsius ex

AIE. , hoc est ipsius ex DE. Æquale autem ipsum’.

I

ex 4E ipsis ex A]! , En; ipsa igitur ex AB , DE
quadrupla sunt ipsius ex BE; dividende igitur
ipsum ex AB triplum est ipsius ex BE. Æqualis

autem BE ipsi AE; ipsum igitur ex A3 tri-
plum est ipsius ex AE. q ’

Trianguli igitur ’latus, etc.
p

droite est donc égale au rayon AE du cercle (15. 4). Et puisque AE est double de
EA , le quarré de AE sera quadruple du quarré de 15A, c’est-à-dire du quarré de BE

( cor. 2o. 6). Mais le quarré de AE est égal aux quarrés des droites AB, RE ( 47.
1., et 51. 5 Ï; la somme des quarrés des droites AB, 13E est donc quadruple du
quarré de BE; donc , par soustraction , le quarré de AB est triple du quarré de B15.
Mais BE est égal à AE 5 le quarré de AB est donc triple du quarré de AB. Donc, etc,
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nporAzrz 47’.

Hupdyiâœ cumzioœaôœz Ên recrépwv 7p:-

ai ’00 A Li l me) a- caïn on IÀotC’Tv 717yvæylwepwv, op,..p . .
n e N I

æoûeizrgr nazi «infect (in ri 7:1; maffia; ÆIdHSTPOÇ

«Porcine: mon in) 727; wAeupa’Zç "ni; nopa-

au...
Entraide: il 797c âoâeicnç œdipe; ÆICËMQTPOÇ i;

AB, ami Tamia-6m muai ’rà r 0211127011, dans J3-

wÀan’œy cira: TIiVAÎ 757; IB’ nazi nurayeypaitpew’

Ëwi Tif; AB dymu’uÀzov 7è AAB, uniaxe!» aïno

TOUT musico 7g? A3 matin; Epûciçzi TA, au) Ém-

Cedxôu ri AA’ ami ironisez.) adula; à EZH, in";

Ëxaw suiv in 703 115;"er 7g? AI’ , ami êyyeypaicpôw

si; Tàl’ EHZ Miami! Tpi’yawov iaa’wÀeupov 70’ EZH’

nui eihitpÛw 1-5 ne’wrpov 70:7 Miaou 73. O 0154427011,

nazi imfeu’xôwmv a; E6 , 62 , GH’ nazi cives-Tain)

in!) 706 6 (rumina 79)" 7083 EZH minima inméâæ

PROPOSITIO inr.

Pyramidem constituere ex quatuor triangulis

æquilateris, et sphærâ comprehendere datâ ; et l

demonstrare sphæræ diametrum esse potentiâ

sesquialteram lateris pyrainidis.

Exponatur data: sphæræ diameter AB, et se-

cetur in P puncto, ita ut dupla sit AP ipsius F8;

et describatur super AB semicirculus AAB , et

ducatur a puncto P ipsi AB ad rectos FA, et
jungatur AA; et exponaturcirculus EZH æqualem

habens eam quæ ex centro ipsi AP, et describa-

tur in EHZ circulo triangulum æquilaterum EZH;

et sumatur centrum circuli ipsum 6 punctum ,

et jungantur ipsæ E6, 92, 6H; et erigatur a

puncto 6 piano circuli EZH ad rectos ipsa

PROPOSITION XIIL
I

Construire une pyramide avec quatre triangles équilatéraux; la circonscrire
par une sphère donnée, et démontrer que le quarré du diamètre de la sphère
est égal aux trois moitiés du quarré du côté de la pyramide.

Soit AB le diamètre de la sphère donnée; qu’il soit coupé au point r, de ma-
nière que Ar soit double de rB; sur AB, décrivons le demi-cercle AAB; du point r
menons ra perpendiculaire à AB, et joignons AA; soit exposé le cercle EZH ayant
pour rayon une droite égale à A1"; décrivons dans le cercle EHZ le triangle équi-
latéral EZH (a. 4),- prenons le centre G) de ce cercle, et joignons E9, oz, 6H; du
point (a menons la droite 6K perpendiculaire au plan du cercle EZH; faisons

III. 33

C . x t v 1 ’ . .. l ’f.» 4 v s g 1 l is e in I - . . . ---.l:.Ç.---U’ g-Çuù.&4.:(...-h. W
,



                                                                     

arpàç àpûaiçii 6K, nazi aitppprioûwlt (in?) 73; 8K 737 Ar

256214 in ri 8K , nazi iweëezixewa’aw ai KE, K2, KH.

Kazi inti ri 6K Epûn’ 2’77"! wpàç 7è 708 EZH nânAou

Éniweîov’ nazi qui; mima cipaz 7è; ai7r7ope’vaçatô-

7:7; eûôeiazç, nazi affermir 7è)v 7017 EZH nu’nÀou Évi-

wêJ’q), àpôoiç atonie-e: ywviczç. Ana-27:11 à? «1:75;

Ënaiorrn 765v 6E, 62 , Gli’ ri OK a’z’Pœ 7rpàç inatt-

7nv 7:37 6E, 92, 6H Ëpôn’ i771. Kczi Ëmi in;

Êo7iv si pair Al’ 7? 6K, ri A? TA 717 9E, nazi
spas; 7min; weple’xoua-r Baie-1; a’z’pat ri AA Bai-

cru 7:1? KE ici-Tir i’a-n. Aral 7è mini N nazi inat-

t N N 3 a] N7e’Paz 7m K2, KH 7p AA eau-in MW et; 7,321;

alpes. azÎ KE, K2, KH 7mn: c’LÂhÀtiÂdlç ski. Kati

Ëmi durai)" Env-w si AT 75; TE, 7pl7flxii a’z’pat il

AB 757; BT. a; d’à 2; AB mari; "min Br 031w; 7o

airai 717g AA wpàç 7è aË7rà 717; M5, à; 2557;

d’etxûziae’razr 7p17r7xaia-Ion ai’paz 75 a’zvrà 713.5 AA 703

35775 727; Aï. En: (Pi nazi 7è :2in 7iiç 2E 703

am: 7ïiç E8 7Pz7rkaiwov, nazi 377w in si AI 7h"

ne in ripa nui aux 7;? E2. mais û AA émia-
7p 75v KE, K2, KH êJëixôn i’a’n’ nazi Ënaênn

cipal. 757 E2, 2H, HE indu-7p 75V KE, K2, KH

,4.» VA, a: ”’ ’(«ma-A mute.p-;x:...p.r.xf.wfl-u .
l
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9K, etl’auferatur ab ipsâ 9K ipsi 41’ recta

æqualis ipsa 6K, et jungantur ipsæ KE, K2,
KH. Et quoniamt 61C recta estad planum circnli

EZH ; et ad omnes igitur tangentes ipsam rectasi
et existentes in EZH circuli piano, rectos facie1

angulos. Contingit autem ipsam unaquæquc
ipsarum on , oz, en; ipsa on igitur ad imam-
quamque ipsarum 6E, 92 , 6H perpendicularis
est. Et quoniam æqualis est quidem ipsa AP ipsi

6K, ipsa vero FA ipsi 6E, et rectos angulos
continent, basis igitur AA basi KE est æqua-
lis. Propter eadem utique et utraque ipsarum
KZ , KH ipsi AA est æqualis ; tres igitur KE , KZ,

KH æquales inter se sunt. Et quoniam dupla est

AP ipsius PB, tripla igitur AB ipsius BF. Ut au-

tem AB ad B1" ita ipsum ex AA ad ipsum ex
AI’ , ut deinceps demonstrabitur; triplum igitur

ipsum ex AA ipsius ex AP. Est autem et ipsum
ex ZE ipsius ex E9 triplum , et est æqualis At
ipsi E6 ; æqualis igitur et AA ipsi E2. Sed
AA unicuique ipsarum KE , KZ , KH ostensa est

æqualis 3 et unaquæque igitur ipsarum Ez , 2H ,

la droite 6K égale à ,laldroite AT, et joignons KE, K2 , KH. Puisque et: est
perpendiculaire au plan du cercle EZH, cette droite fera des angles égaux avec
toutes les droites qui la rencontrent, et qui sont dans le plan du cercle EZH
(déf. 5. n ). Mais chacune des droites 6E, oz, 9H rencontre la droite 6K; la
droite 6K est donc perpendiculaire à chacune des droites 6E, oz, en. Et puisque
AT est égal a ex, que TA est égal à en, et que ces droites comprènentdes angles
droits, la base AA sera égale à la base KE ( 4. 1 ). Par la même raison , chacune
des droites K2, KH sera égale à AA ; les trois droites KE , K2, KH sont donc égales
entr’elles. Et puisque Ar est double de rB, la droite AB sera triple de Br. [Mais
AB est à Br comme le quarré de AA est au quarré de Ar, ainsi qu’on le dé-
montrera plus bas; le quarré de AA est donc triple du quarré de Ar. Mais le
quarré de 2E est triple du quarré de E6 ( 12. I5 ), et Ar est égal à E6; la droite
AA eSt donc égale à E2. Mais on a démontré que AA est égal à chacune des droites

KE, K2, KH 5 chacune des droites EZ , 2H, ne est donc égale à chacune des droites

7,.dul If. q p ,7 Ex à 4 .4h. 1) , u A -V vx ü’hiajtr-flmm-WMÈAËQQÏMWËQ .mmp
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9 & Dl a I Il 3 N I I let??? lflt’ lô’Dd’ÂlUPd up: 26”11 Ta 726’0de 7P!-

76m "à EZH , KEZ,K2H, me. auna); olifant
«urinant: in 7euaz’pœv "mazoutant; ioowÀeU’pœn,

à; Bain; [n’y in: 73 EZH 7piywon, nojwtpri à?

l N7o K CMjMflOI’.

A67 «N mini? nazi cpazipaz repMazCeTv 7j)" (Pa-

eu’a’p, nazi «Psi-fez: 371 ri 7:7; mailing «baigneur;

009442247 ûMIOÀl’œ inis 75; wÀeuPîç 75’; napa-

laides.

A TEnCeCMia-Ow 7&9 in: eôôeiazç 717ç K6 eôûeï’az

J 9A, ,nazi naira!» 7j? Br in ri 8A9. Kazi Ëmi

g c e t t r! r t t577w wç Il AI me; 7M TA 007w; n FA 7rpoç 7m:

’I e N f A,r3, m Ai n ta. At 7p K6, n (9è TA 7p on,
à A? r3 aï on t’a-m «tu; à; n’ K6 7:96; 76v on

e, c f N
aurai; n E8 mais 71h! 6A. 7è 19e: ami 7m K6,

H3 unicuique ipsarum KE , KZ, KH est æqua-

lis ; æquilatera igitur sunt quatuor trian-
gula EZH , KEZ , KZH, KHE ; pyramis igitur
constituta est ex quatuor triangulis æquilateris,
cujus basis quidem est EZH triangulum , vertex

autem K punctum.
Oportet igitur ipsam et sphærâ comprehen-

dere datâ , et ostendere sphæræ diametrum
potentià sesquialteram esse lateris pyramidis.

Producantur enim in directum ipsi KG recta

6A , et ponatur ipsi B17 æqualis ipsa OAq
Et quoniam est ut AP ad FA ita FA ad P13 5 sed

æqualis AP quidem ipsi KG), FA vcro ipsi 9E,

FB autem ipsi 6A; est igitur ut K9 ad 6E ila
E9 ad 6A 5 ipsum igitur sub KG) , 6A æquale est

KE,Kz, KH ; les quatre triangles EZH, KEZ, KZH, KHE sont donc équilatéraux; on a

donc construrt une pyramide comprise par quatre triangles équilatéraux , cette
pyramide ayant pour base le triangle EZH, et pour sommet le point K.

Il faut Circonscrire cette pyramide par la sphère donnée , et démontrer que le
quarre du diametre de cette sphère est égal aux trois moitiés du quarré du côté de
la pyramide.

Car menons 6A dans la direction de K9, et faisons 6A égal à Br. Puisque AI" est
à rA comme ra est a rB (8. 6), que Ar est égal à K9, que FA est égal à 9E, et que
r8 est égal à 9A , la droxte K6 sera à 6E comme ne est à 6A; le rectangle sous ne,

. ..f*Ç:-ooe -3... a. x. -
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a. l N N a! h9A i’o-ov in) 7go aira 7a; E9. Kan 20-7"! âptin

a. 9 l N t lënaz72’pat 7mn 127:0 K95, E9A1° Maman" 70 cipaz

N t I . ’I h hEn) 7a; KA 7pazç6ptev0y "[AIKUIMIOV n52: non chat

N f 5 t a x7cv E. EwezJ’nmp sur emÇeJËcoluev 7M BA,

* l l I h h5961i 71’VéTotl ri une AEK yourte, d’un 70 ico-

K ’ Namurer 7i7vea-7au" 70 EAK quitterai; 214007595.) 7m

h N
EA9, E9K 7p17w’rwv. Eau! J’ai MEVOtiG’MÇ 721; KA

h h ’ I S l 3 K IwePzevvexeev 7o "MIKDKÂIOV zig 7o «un muon

a A: t! a] I a! xanonwratm-azep 6927 anwro espéra-7m, nife: nazi
d’ici 755v 2, H amariner, imëeuyvuye’zr’wr 75v ZA,

N a au t r 1 N r NAH, nazi 0p6wnapt01wn annelure!!! 7mn wpoç 70:;

N h SI v . K2, H ywwwv’ na: amatrz n wupazpuç ŒÇŒIIPQL

ru t Nwepremnptpte’vn 7p (539210-in qui; KA 770; O’Çdllpatç

JIoËMETPOÇ in ËaTi 7j? 777; dodeiançrrçau’pazç allez-

A, m t 3l Npalma) 7j: AB, harfang? 7p [un AI" me nanan

f N l *n K9, 7j: de TE n 9A.

r V t n. IAeyw (N 071 n 7a; denim; d’mpnpoç ripua-
Àiat 307i d’urine: 727g wÀeupaÏç 717; wupapid’aç.

K l N ’ N NEWEI 70:? (influe 20-7111 si AT 7H; TE, 7p17r7tn

ipsi ex E9. Et est rectus uterque angulOmm
K9E, BOA; ergo super KA descriptus semi--
circulus transibit et per punctum E. Etenim si
jungamus BA, rectus fiet angulus AEK, quia
æquiangulum fiet triangulum EAK unicuique
triangulorum EA9, E9K. Si igitur manente KA
conversas semicirculus in eumdem rursus lo-
cum restituatur a quo cœpit moveri , transibit
et per puncta Z , H, junctis ZA , AH, et rec-
tis similiter factis ad puncta Z , H angulis , et
erit pyramis sphærâ comprehcnsa datât, etenim

sphæræ diameter KA æqualis est diametro datæ

sphæræ ipsi AB, quoniam ipsi quidem AP
æqualis ponitur K9, ipsi vero FB ipsa 9A.

Dico denique sphæræ diametrum sesquialte-

ram esse potentiâ lateris pyramidis.
Quoniam enim dupla est AI’ ipsius FB, tripla

igitur A3 ipsius BF, convertendo igitur sesquial-

Ut autem BA ad
A]? ita quadratum ex 3A ad ipsum ex AA ,

a’z’paz ri AB 7H; B1" citrawTPe’siaznTI a’z’paz tipuoÂiat13

Ëc7iv ri BA 757; Al". Q; d’à ri BA mai; fuir AI tua eSÎ 3A iPSius An

a] t 7 t A: t K S l Naure»; .70 ara 7nç BA 7rpoç 7a 47:0 7a; AA,

9A est donc égal au quarré de ne. Mais chacun des angles K9E, E9A est droit;
le demi-cercle déCrit sur KA passera donc par le point E. Or , si nous joignons
BA, l’angle AEK sera droit; parce que le triangle EAK est équiangle avec chacun

des triangles EA9, E9K. Si donc la droite KA restant immobile, le demi - cercle
j fg N V tourne jusqu’à ce qu’il soit revenu au même endroit d’où il avait commencéà se

’ ’ mouvoir, il passera aussi par les points z, H; car si l’on joint 2A , AH, les angles
seront semblablement droits en z , H; etla pyramide sera circonscrite par la sphère

,- .,,j; - donnée, car le diamètre KA de la Sphère est égal au diamètre AB de la sphère donnée,

’ parce que l’on a fait K9 égal à Ar, et 9A à r13. .
Je dis’enfin que le quarré du diamètre de la Sphère est égal aux trois moitiés

du quarré du côté de la pyramide.

p Car puisque la droite AI est double de rB , la droite AB sera triple de Br; donc,
j par conversion, la droite BA sera égale aux trois moitiés de Ar. Mais BA est à AI
i comme lequarré de BA est au quarré de An , car ayant joint BA, la droite BA sera

» :4. album-51 ’ à ” al-.. - 7"" r- i Ï" * * "th-ü” ”*’** "r. m’l . Z tw-A’Wm-.xm’ - - -- v
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î I N 9 M Ü Qimaûimp mieuyvvpevnç 7»; BA 20’717 w; n

1 : h
BA 7:93; 77’": AA 0370; n AA 7:93; 77in AT, chat

I in I x
7Iir 5,4a0107n7az 7m AAB, AAP 791940707, nazi

W ’WWa..w huron-tiarm-awrman» vv. env p ’ -, . .. , - g... Mgr, w’ .; v

cirez: à; "ni? 7rpai7mr wpèç 77’»! 7pi7nv 057w; 75

87:5 717 ç 7113037"; 7:95; 73 a’z7rà 7îiç 92072314.? ripua-

Nov cipaz nazi 7è in?) 751°; 8A 703 «57:5 7:7; AA.

Kari in" si [air BA si 751"; «P0824371; WuIIPÆÇ «Flai-

pzrrpoçrti «il: AA in 7fir7ràwpâ 777; nopapid’aç.

H 6594.75; chœz’pdç eldpe’rpoçduvépte: 14 ripua-

Àiaa Ë07i 75; nfiupâç’zrâ’ç wupœpiîoç. 07:2P Un

397511. A

flâner? mais .
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quia , junctâ BA , est ut BA ad AA ita AA ad
AT, 0b similitudinem ipsorum AAB, AAP trian-

gulorum, et quad est ut prima ad tertiam ita

ipsum. ex primâ ad ipsum ex secundâ; ses-
quialterum igitur et ipsum ex BA ipsius ex AA.

Et est BA quidem datæ sphæræ diameter, AA

vcro æqualis lateri pyramidis.

Sphæræ igitur diameter potentiâ Sesquialtera

est lateris pyramidis. Quod oportebat ostendere.
C

à AA comme AA est à une. 6), à cause de la similitude des triangles AAB, AAr ,iet à
cause que la première droite est à la troisième comme le quarré de la première
est au quarré de la seconde (cor. 20. 6) ; le quarré de BA,eSt donc égal aux trois

’tnoitiés du quarré de AA. Mais BA est le diamètre de la sphère donnée, et AA.

est égal au côté de la pyramide.
I Le quarré du diamètre de la sphère est donc égal aux trois moitiés du quarré

- du côté de la pyramide. Ce qu’il fallait démOntrer.

fil,

’1.’

, a . -.Mp-. ,,..,nh- unau...)
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LEMMA.

Demonstrandum est, ut An ad Br ita qua.-
dratum ex AA ad ipsum ex AP. .

A

A r 3 -
E Z H

7 t s ou c I tEnnewûm 949 n 700 nptmunîtzou nat70z790zi9n ,

N ’ I . N ’ I 5 h A:ne: 572620949!» n AB, ne: œvœyenaztpôm «7:0 7M;

I t x , il . iAI 79790007707! 70 ET, n0u m’amwànjowaûw 70
2B 7:0z90zAÀnA0’790z9a9tov. Emi 057 chai 73 t’a-070i-

wov sium: 7è AAB 791700701! 703 AAP 794770579),

30":" 054; ri BA 79è; 7d? AA 057mm; A’A 7:9Èç 77h!

t a; c t a. l a Na A!" 70 0z90z 07:0 70:7 BA, AI iaov 277i 7:9 0i7rà

frit"; AA. Kazi inti iniv 05; ri AB 7:93; 71hr Br
037m 73 EB 7:93; 7o BZ , nazi t’a-7: 73 [Ain EB 7è

57:37:31: BA, AT, in 7059Ë0’71715 ri EA 71:1" AT,

75 dèBZ 7:9v 67:3 7737 AT, TB’ 05; 01’90z ai AB 7:95;

Exponatur enim semicirculi figura, et jun-
rgatur ÀB , et describatur ex AI’ quadratum Br ,

et compleatur ZB parallelogrammum. Quoniam

igitur propterea quod æquiangulum est AAB
triangulum triangule AAP, est ut BA ad AA in
AA ad A17; ipsum igitur sub BA, xr æquale
est ipsi ex AA. Et quoniam est ut AB ad Br ita en

ad BZ , et est ipsum quidem En ipsum sub Bit ,
At, æqualis enim est LA ipsi AI’ 5 ipsum autem

nz ipsi sub ar, r13 5 ut igitur AB ad Br ita

LEMME. ’ -
Il faut démontrer que A8 est à Br comme le quarré de AA est au quarré de Ar.
Soit exposée la figure du demi-cercle; joignons A3 ; décrivons avec Ar le quarré

Br, et achevons le parallélogramme 23. Puisque le triangle AAB est équ iangle avec le

triangle AAP; la droite BA sera à AA comme AA est à Ar( 4. 46 ); le rectangle
sous BA, Ar est donc égal au quarré de AA (t7. ô). Et puisque AB est à Br
comme le rectangle E3 est au rectangle BZ ( l. 6 );ique le rectangle E8 est sous BA, t
At, la droite AE étant égale à Ar, et que le rectangle BZ est compris sous Ar, *

.---« «,M-Md-A ’Avh. AM-mhl Man-.www7» -"’
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i l N l iTint Br 057m To 67m Tour BA, AI 7rpoç 1m

t l N n SI l l e l N B07m 7m AT, TB. Kan en: ’ro par une 7m A ,

a a: l ’t C t NAI’ in» ’1’an «in?» n; AA, ’70 Je une 7m AT,

il a. a n N s t le a,IB nov 7go une 7»; AI, n 719 AI aux e’roç 7m

q N I ’ I7m; flairent; Tpnpairœv va AT, l’B ,uean atroc-

? l * l21070,]; Ërn, chai. ’rà 5999W enim 7m uvro AAB-

e e! t a K A.a); sipo: il AB 77,03; wiy Br nua-w; To une Tu; AA
vrpèç 76 aivrô ’75; Al". 0772p gale: Æeîfcu.

nporAztz 16V.

OæTœ’eæpov nantiras-eau , mai maltant mpMœCèîiI

il nazi Tilt! wupœpiæœ” me) «927521 37-1 il 717;

d’Çdl’Pdç chipe-mu «raréfia: «Ermite-ion in) 75;

vrÂeuPéËç 705 àn’rœe’àpou.

uniate» a; 717; îoôei’a-nç C’ÇŒIIPŒÇ rhénane;

à AB, nazi "tutie-9m fixa. navrai 7:3 T, nazi 72-?
ypéçôœ Ëvrl ’n’ïç AB IlMlulJKÀIOV 73 AAB, and

5’wa givré 703 I’ 737 AB 7rp3ç âpôaiç à TA, mati

ipsum sub BA, AI’ ad ipsum Sub AF , 1’13:

Et est ipsum quidem sub 13A , A]? æquale ipsi
ex AA, ipsum vero sub AT, P8 æquale ipsi
ex AT, etenim A? perpendicularis inter basis
portiones At; 1’13 media pr0portionalis est, quia

rectus est angulus AAB; ut igitur AB ad Br
ita ipsum ex AA ad ipsum ex AF. Quod Oporte-

bat ostendere.

PROPOSITIO XIV.

Octaedrum constituera , et sphærâ com-
prehendere quâ et pyramidem; et demonstrare

sphæræ diametrum potentiâ duplam esse lateris

octaedri.

Exponatur datæ sphæræ diameter AB , et sece-

tur bifariam in P, et describatnr super AB semi-

circulus AAB, et ducatur a puncto I’ ipsi A3 ad p

rectos ipsa FA , et jungatur AB , et exponatur

r3, la droite AB sera à Br comme le rectangle sous BA, AT est au rectangle
sous Ar, T8. Mais le rectangle sous BA, Ar est égal au quarré de AA, et le rec-
tangle sous Ar , rB est égal au quarré de AF , car la perpendiculaire Ar est moyenne
proportionnelle entre les segments Ar , rB de la base ( 1. 6 ) , à cause que l’angle
AAB est droit; la droite A3 est donc à Br comme le quarré de AA est au quarré

de At. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XIV.-,-w-w- A- 7, v

Construire un octaèdre, et le circonscrire par la même sphère par laquelle on
i a circonscrit la pyramide; et démontrer que le quarré du diamètre de la sphère

est double du quarré du côté de l’octaèdre.

Soit AB le diamètre de la sphère donnée; qu’il soit coupé en deux parties
E égales au point r; décrivons sur AB le demi - cercle AAB; menons du point r la
* droite FA perpendiculaire à AB; joignons AB; soit exposé le quarré EZHe ayant chacun
l

.
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il I c x -vêweÇeuxeu a AB, ne" bruinera 7e7pé7wvov 78

.9! a! I N N NEZHG mir exov ensimant 7M 7rAwpnw 7p BA,
l è ’ IEau sweëeuxewnw et; 62, EH, un) cires-7&7!»

S t N .
navra 7cv K annelet) 71:5 705 1521-19 7e7pa7aivou

a I t 7 l ruimmüp wppç tapent; 2692m. il KA, mai M966!»

a x t cl t a» r I e e xavr: 7a: ETEPŒ lapa 7cv entraîna w; n KM, un:

3 I Q j Q I N N Nnommez» ne encaqua; 7m KA, KM me: 7m

AIN

KE,KZ, KH, K9 l’an êum’pu 75v 1m, KM,

un) êmëeu’xemæy a; AB, A2, AH, A9, ME,

M2, MH, me. Karl irai l’an 2cm à KE 7;? K6,

a ’ si I x t e t ,1- : tne" emm open n ami EK6 7min!) 7o capot euro
727; 6E Futaie-15:: Ëa-7: 705 aîné 727; EK. l’IcÉAw,

:75) in Ëc’rlvwi AK 7? KE, nul 307w 5,28»; il

575 AKB yswiw 7è il»: cËwô 757c EA (influiez-16v

« t’a-7: 703 457:5 717? EK. 1532534911 d’à uni 75 c’en-à

757; 6E (imminent 7027 Jura 71?; EK’ 7è c’t’pct in?)

727; AE l’eau in? 7è? airé 75; eo- in: :1ch Éniv3

il AEx7iï ne; Ami 7è’uôrai J’ai un) ri A6 frit"

quadratum EZHG æquale habens unumquodque a

laterum ipsi BA, et junganturipsæ 62, EH, et erit
.gatur a puncto K plane quadrati EZHG ad rectos A

recta KA , et producatur ad alteras partes plani;
ut KM, et auferatur ab utrâque ipsarum RAT
KM uni ipsarum K3 , KZ , KH , ne æqualis

A

E. l(az
«(a

Z HM

utraque ipsarum KA , KM, et junganturipsæ
me, Az, AH, A9, me, MZ, MH, M9. Et
quoniam æqualis est ICE ipsi KG , et est rectus
EKG angulus ; ipsum igitur ex 9E duplum’est

ipsius ex EK. Rursus , quoniam æqualis est AIE

ipsi KE , et estrectus AKB angulus ; ipsum igitur

ex EA duplum est ipsius ex EK. Ostensum est
autem etipsum ex 6E duplum ipsius ex EK; ipsum

igitur ex AE æquale estipsi ex E0; æqualis igiturest

AB. ipsi E9. Propter eadem utique et A6 ipsi en l

de ses côtés égal à BA; joignons ez , EH ,- élevons du point K la droite KA perpendi-

éculaire au plan du quarré une; prolongeons cette droite de l’autre côté du plan

et que son prolongement soit KM; faisons chacune des droites KA, KM égale
à une des droites KE, K2; KH, K6, et joignons ne, A2, AH, A9, ME, M2,

Mn, Mo. , Puisque la droite KBA. est égale a K6, et que l’angle 5K0 est
droit; le quarré de 65 sera double du quarré de EK (47. 1 ). De plus,
puisque AK est égal àÀKE, et que l’angle AKB est droit, le quarré de EA sera double

du quarré de EK. k Mais on a démontré que le quarré de 61-: est double du quarré
de EK; le quarré de AE est donc égal au quarré de Be ; la droite AE’ est donc égale

v à 159. Par la même raison, la droite A6 est égale à 615, le triangle Mie est donc

’ ------ d’en-A44. y fl-L» AM-œ- .77, M’a-.www-g .æ » V
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est æqualis; æquilaterum igitur est A156 trian-
gulum. Similiter utique ostendemus et unum-
quodque reliquorumtriangulorum, quorum bases
quidem sunt EZHG) quadrati latera , vertices au-

tem A, M puncta, æquilaterum esse 5 octan-
drum igitur constitutum est sub octo triangulis
æquilateris contentum.

Oportet vero ipsum et sphærâ comprehen-
dere datâ, et demonstrare sphæræ diametrum
potentiâ duplam esse lateris octaedri.

Quoniam enim tres rectæ AK , KM , KEæquales

inter se sunt, ergo super AM descriptus semi-
circulus transibit et per punctum E. Et proptcr
endem, si manente AM, conversus semicirCulus

in eumdem locum restituatur a quo cœpit mo-
veri, transibit et per puncta Z , H , 9 , et erit
sphærâ compreliensum octaedrum. Dico etiam
et datâ. Quoniam enim æqualis est AIC ipsi KM ,

communis autem KE , et angulos rectos con-
tinent, basis igitur AE basi EM est æqualis. Et
quoniam rectus est AEM angulus , etenim in se-

-.:lr---rw

équilatéral. Nous démontrerons semblablement que chacun des triangles restants,
dont les bases sont les côtés du quarré EZHG), et les sommets les points A, M,
est aussi,équilatéral; on a donc construit un octaèdre compris sous huit triangles

équilatéraux. IIl faut à présent circonscrire l’octaèdre par la sphère donnée, et démontrer que

le quarré du diamètre de cette sphère est double du quarré du côté de l’octaèdre.

Car puisque les trois droites AK, KM, KE sont égales enztr’elles, le demi - cercle
décrit sur AM passera par le point E. Par la même raison, si la droite AM restant
immobile, le demi-cercle tourne jusqu’à ce qu’il soit revenu au même endroit
d’où il avait commencé à se mouvoir, ce demi-cercle passera aussi par les points;
z , H, a , et l’octaèdre sera circonscrit par une sphère. Je dis qu’il le sera par la
sphère donnée. Car puisque la droite AK est égale à KM, que la droite KE est com-v

mune, et que ces droites comprénent des angles droits, la base AE sera égale à la
base EM (4. x). Et puisque l’angle AEM est droit (5 I . 5), car il est dans un demi-cercle,

11L A 34
--« .Jr,’ - x . .7 .« au- -.. » Ann-(42..., . en)..." M - ”v- -fimxflhkm Jeux , .3110» vit
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At a?" r13, aman; 2min? A13 797; Br. a; 42
,; AB api); 7137 Br 057w; 7d riflé 75; AB api; 73

h N N
dm 7nç BA’ (Planifier â’paa in) 73 (in?) 7M

A 1’ .

N N l x l h NAB 7ou 02ml 711g RA. Eæaizfln de au: 7o aima 7M;

N t N a]AM d’unifier 7cv aira 721g AB. Koala-71v 7707

l N N î l N ’l i N75 aïno 711g BA 79) «7re 721g AE’ [0’31 gap unau

si, E6 7:5 AB. 10’011 Êr7w7 ripas mal 7è 507:3 717;

AB 76:5 02ml 75; AM’ in sipo; ri AB 7,5 AM. Kozi

"671v il AB ri 7:7; Êoûaia’nç UÇŒIIPŒÇ àéptnpofl

Il AM ai’pat i’a-n in) 7’111" 7iïç J’oüat’o’nç FÇGUIPŒÇ

ældpëîpæ.

Haptat’M7r7d: sipo: 75 5x7aiaJ’pov 7g? riflaient

sacripant nazi auvœwoâ’a’d’am7al 371 il 75g ŒQdIPŒÇ

d’1ct’ya7poç ÆUVGZMEI d’xwÂaa-iœv i77l 7g; 703 5n-

7œiÆpou wÀaupa’Ëç. O7rap 3&1 nanisai.

micirculo , ipsum igitur ex AM duplum est ipsius

ex AE. Rursus , quoniam æqualis est AP ipsi
TB , dupla est AB ipsius Br. Ut autem A]! ad
B)? ita ipsum ex AB ad ipsum ex 13A; duplum

igitur est ipsum ex A]! ipsius ex 3A. ostensum

autem est et ipsum ex AM duplum ipsius ex AB,. Et

est æquale ipsum ex BA ipsi ex AB, æqualis enim

posita est ipse E9 ipsi AB .1 Æquale est igitur et
ipsum ex AB ipsi ex AM; æqualis igitur AB ipsi
AM. Et est AB datæ sphæræ diameter; ergo AM

æqualis est datæ sphæræ diametro.

Comprehensum est igitur octaedrum’ datât

sphærâ; et simul demonstratum est sphæræ.
diametrum potentiâ duplani esse lateris octaedri.

Quod oportebat facere.

le quarré de AM sera double du quarré de AE (47. 1). De plus, puisque A1" est égal
à r3, la droite AB sera double de Br. Mais AB est à Br comme le quarré de AB est au
quarré de BA, (8 , et 20. 6); le quarré de AB est donc double du quarré de BA. Mais
on a’démontré que le quarré de AM est double du quarré de AE , et le quarré de En

est égal au quarré de AB, car la droite E6 est supposée égale à AB ; le quarré de

AB est donc égal au quarré de AM; la droite AB est donc égale à AM. Mais A8
est le diamètre de la Sphère donnée; la droite AM est donc égale au diamètre
de la Sphère donnée.

L’octaèdre a donc été circonscrit’par la Sphère donnée, et l’on a démontré,

en même temps , que le quarré du diamètre est double du quarré du côté (le
l’octaèdre. Ce qu’il fallait faire.
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PROPOSITIO XV.

Cuhum constituere, et sphærâ comprehen-

dere quâ et priores; et demonstrare sphæræ
diametrum potentiâ triplam esse lateris cubi.

Exponatur datæ sphæræ diameter AB , et se-

cetur in F , ita ut dupla sit AF ipsius F3, et
describatur super AB semicirculus A43, eta

puncto P ipsi AB ad rectos ducatur FA , et

K N1?

fi A dg 9N M,A
A T 152, H

âpûc’iç fixent si TA, au) êwaê’au’xôw ri AB, aux) Én-

naiirôw 7a7pea’7wrov 73 EZHO 777w 3960i! wifi

nÀavpd’w 7j? AB, un) ciné 763V E, Z, H, O 75,3

70:7 EZHO 7a7pat7a3vou immun) npàç ôpôoÈç rix-

Owa-aw a; BK, ZA, HM, ON , mal simplifia.»
nid Énée-7m 75v BK, ZA, HM, ON un; 751!

E2, ZH, ne, on in Énée-7:1 7659 BK, ZA,
HM, ON, au) Ëwaëatixôwo-ay ai KA, AM, MN,

jungatur AB, et exponatur quadratum EZHO ,
æquale habens latus ipsi A3 , et a punctis E ,
Z, H , O quadrati EZHO piano ad rectos du-
cantur EK , ZA, HM , ON , et auferatur ab
unâquâque ipsarum EK- , ZA , HM , ON uni ipsa-

rum E2, ZH, HO, OE æqualis unaquæque ipsarum

BIC , ZA , HM, ON , etjungantur ipsæ KA , AM ,

PROPOSITION XV.
Construire un cube, et le circonscrire par la même Sphère par laquelle on a

circonscrit les figures précédentes, et démontrer que le quarré du diamètre de

la sphère est triple du quarré du côté du cube.
Soit AB le diamètre de la sphère donnée; coupons AB au point r, de manière

que Ar soit double de rB; sur AB décrivons le demi-cercle AAB; du point r éle-
vons rA perpendiculaire a AB; joignons ne; soit exposé un quarré EZHO ayant son
côté égal à ne; des points E, z, H, e menons les droites BK, ZA, HM, ON perpen-
diculaires au plan du quarré EZHO; faisons chacune des droites EK, ZA, HM, ON,
égales à une des droites EZ, 2H, ne, se, et joignons KA, AM, MN, NK; on aura

l un f i I«tr-hg" .NN’IP- ,4, a . c , . ,.- Lh- -» .7- t-nzç. Jas..." - - 4* "un. æ L- . .... »- ’ am M. ......... .. .. A . V: szhfitnwnefiè- I
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NK’. nJCaç sipo; auvianwau 5 ZN :3773 7a7paa-
Nl
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MN , NK; cubus igitur constitutus est ZN sub
sex quadratis æqualibus contentus. Oportet veto
ipsum et sphærâ datâ comprehendere, et de-
monstrare sphæræ diametrum potentiâ triplam

esse lateris cubi.

A 79q M
A KV

A Î B Z H
Ewaëatixôwa’aer 7aip ai KH , EH. Kati ’awai

5,396 ici-71v il 157:5 KEH pairies, thaï 73 nazi 71W

KE ôpûiiv airai api; 75 EH ËwiwaJ’or J’nAacJ’ri nazi

wpàç trin: EH aÔÔaTaw, 73 aipat Ë7ri 75g KH 7px-

çaciptavor ripmtinàmv i452: nui (ne). 703 E cnptaiou.

l’laÉÀw, irai tillai ôpeii E7711! 7rpÈç Ênœ7a’paw 785V

Al, ZE, nazi wpàç 7a ZK a’L’pœ ËwiwaJ’ov ÊpÛii Ëa-7w

f cI N 1n ZH’ toma nazi êaar7 tmëatiprtav ’Hill ZK, îi HZ.

3 N )I N i i N N Napôn 90’le me: WPOÇ 721v ZK’ au: du 7au7a

I N ’ N N I Q Î7nth 7o am 7a; HK 7pacpoptavov immunîuav

N N i N N i N2152:8 me; du 7cv Z. Optoiœç9 au; chat 7m 7m;-

N N I CI i Nwww 7cv uuCou aimaient! 0521. Eau! du, parution;

Jungantur enim ipsæ KH , Et quoniam
reclus est KEH angulus , propterca quod et KE
perpendicularis sit ad EH planum,videlicet et ad
EH rectam, ergo super KH descriptus semicircu-

lus transibit et per punctum E. Rursus , quoniam

2H perpendicularis estad utramque ipsarum
AZ, ZE, et ad ZK igitur planum perpendicu-
laris est ZH; quare et si jungamus ZK, ipse HZ

perpendicularis erit et ad ZK; et propter hoc
rursus super HIC descriptus semicirculus tran-
sibit et per punctum Z. Similiter et per reli-
qua cubi puncta transibit. Si igitur, manente

construit un cube ZN compris sous six quarrés égaux. Il faut circonscrire ce Cube
par la sphère donnée, et démontrer que le quarré du diamètre de la sphère est

triple du quarré du côté du cube. V
L Joignons KH, EH. Puisque l’angle KEH est droit, parce que KE est perpendicu-
laire au plan EH, c’est-à-dire à la droite VEH (déf. 5. 11 ); le demi-cercle
décrit sur KH passera donc par le point E (51. 5 De plus, puisque la droite
2H est perpendiculaire à chacune des droites A2, ZE , la droite ZH sera perpen-
diculaire au plan de 2K (4. 1 1); si donc nous’joignons ZK, la droite HZ sera aussi
perpendiculaire à ZK, et à cause de cela le demi-cercle décrit sur HK passera
par le point z. Ce demi-cercle passera semblablement par les autres points du
cube. Si donc la droite KH, restant immobile, le demi-cercle tourne jusqu’à ce p
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KH , conversus semicirculus in eumdem rursus

locum restittxatur a quo cœpit moveri , erit
sphærâ comprehensus cubus. Dico etiam et datâ.

Quoniam enim æqualis est HZ ipsi ZE, et est
rectos ad Z angulus; ipsum igitur ex PH. du-
plum est ipsius ex EZ. Æqualis autem Ez ipsi

Etc; ipsum igitur ex EH duplum est ipsius
ex 15K; quare ipsa’ ex HE, BIC , hoc est ipsum

ex HIC, triplum est ipsius ex SIC. Et quoniam

tripla est A13 ipsius muant autem A5: ad
Br ita ipsum ex A3 ad ipsum ex 13A; tripluril

igitur ipsum ex AB ipsius ethA. Ostensum
est autem et ipsum ex HIC ipsius ex KE tri-
plum. Et Posita est æqualis KEvipsi RA; æqualis

igitur emm ipsi AB. Et est A3 datæ sphæræ
diameter; et KH igitur æqualis est datæ spbæræ
diamètre.

Datâ igitur sphærâ comprehensus est cuhus;

et simul demonstratum est sphæræ diametrumpo-

tentiâ triplam esse lateris cubi. Quod oportebat

facere. i

’Ï a

i
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qu’il soit revenu au même endroit d’où il avait commencé à se mouvoir, le
cube sera circonscrit par une sphère. Je dis à présent que le cube sera circonscrit
par la sphère donnée. Car puisque HZ est égal à 2E, étique l’angle est droit en
z ; le quarré (le rH sera double du quarré de E2 ( 47. 1 Mais E2 estégal à EK;
le quarré de EH est donc double du quarré de EK;vla somme des quarrés des droites
HE,EK, c’est-à-dire le quarré de HK, est donc triple du quarré de EK. Etpuisque
AB est triple deBr, etque AB est à Br comme le quarré de AB est au quarré de En

’ ( 8, et 26. 6); le quarré de AB sera triple du quarré de BA. Mais on a démontré
que le quarré de HK est triple du quarré de KE, et l’on a fait K13 égal à ’BA; la

droite KH est donc égale à AB. Mais AB est le diamètre de la Sphère donnée; la
droite KH est donc égale au diamètre de la sphère donnée.

On a donc circonscrit le cube par la Sphère donnée , et l’on a démontré , en
même temps, que le quarré du diamètre de la Sphère est triple du quarré du

Côté du cube. Ce qu’il fallait faire. ’
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".P’ROPOSITIO XVI.
’ 9

Icosaedrum constituere et sphærâ compte;
hendere quâ et prædictas figuras; et demons-

trare icosaedri latus irrationalem esse quæ
appellatur minor.

&ponatur datæ sphæræ diameter AB , et se-
cetur in P, ita ut quadrupla sÎt A1" ipsius T13)

et describatur super AB semicirculus AAB ,
et ducatur a puncto 1” ipsi A3 ad rectos angulos

recta linea FA, et jungatur A13 , et exponatu’r

circulus EZHGK , cujus ea quæ ex centro æqualis

sit ipsi "A3 , et descrihatur in circulo EZHGK peul;
tagonum et æquilaterum et æquiangulum EZHG.)K,a

et secentur EZ , ZH , HG), 6K, KE circumferentiæ

bifariam in A , M , N , Z , O punctis , et jungan-
tur BA, AZ, ZM,MH, HN, N9,oz,zrc,1co,
0E , et similiter AM, MN, NE,ÉO, 0A; æquila-
terum igitur est et AMNEO pentagonum , et deca-

gonilatus recta E0. Et eri gantur a punctis E, Z ,

PROPOSITION XVI. r
Construire un icosaèdre,,et le circonscrire par la même Sphère par laquelle

on a circonscrit les figures précédentes, et démontrer que le côté de l’icosaèdre

est l’irra’tionelle qu’on appèle mineure. . ’
Soit AB le diamètre de la sphère donnée; coupons AB au point r , de manière

v que Ar soit quadruple dans ; sur A-B décrivons le demi-cercle AAB; du point r me-
nons la ligne droite rA perpendiculaire à AB; joignons A3; soit rA un cercle BZHGK
ayant peur rayon une droite égale à AB; décrivons dans le cercle EZHeK un pen-
tagone équilatéral et équiangle EZHGK ( 1 I. 4) ; coupons les arcs Ez , ZH, , 6K,

K5 en deux parties égales aux points A, M, N, a, 0 ( 50. a ) , et JOnglonS
5A: Al: 2M: MH, HN, N9, 63, 5K, K0, 0E, ainsi que AM, MN, NE, 50, 0A; le
pentagone AMNEO sera équilatéral, et la droite 0E sera le cote du decagone. Des
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050m Tri in 705 1:23"er 7017 EZHGK minou,
au) ëmt’eu’xeœmy a: up, P2, 2T, TT, r11,

HA, AP, PM, MS, EN, NT, TE, gr, r0,
011.. K43 Âne) Ëzare’pat W57 En, KY 71,3 ouin;

Ënlwiîç) wpàç ôpôoôç in: , wœpoiAAnAoç J906 Êwîy

A.

A T, * A; l 3 N h SI t i tI n en 791 KT. E07: de curry zou in , au de Tac;
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Il -’ ’ h ’ . N l h l î. eau-rat [sans dans; in: Te au: wœPuAÀnÀor’ sum”

il UT alpe: 7;? EK l’a-n 72 mal nœpeÉÀÀnÀo’ç 2671114

1H, 9, K plano circuli «ad rectos angulos
rectæ En , ZP, H42, 0T , KY æquales existentes

ei quæ ex circuli EZHGK centra, et jungan-
tur nr, r2, 2T, Tr, m, 11A, AP, ru,
M2, EN, NT, TE, sur, r0, on. Et quo-
niam utraque ipsarum En, ICI eidem planai
ad rectos est, parallela igitur est En ipsi KT.

fiN
B

Est autem ipsi et æqualis; ipsæ autem et
æquales et parallelas conjungentes ad easdem

l partes rectæ, et ipsæ æquales etparallelæ sunt;
ipsa IIT igitur ipsi BIC et æqualis et par alella est.

points E, z, H, e, K menons les droites En , 2p , H2, or, KT perpendiculaires
i. V au plan du cercle ( 12. 1 I ) ; faisons ces droites égales au rayon du cercle EZHGK,

et joignons ne , P2, zr, TY, ru, HA, AP, FM, MS, EN, NT, TE,
Puisque chacune des droites En , K’Y’ est perpendiculaire à un même plan , la droite

En sera parallèle à KT (G. 1 i). Mais elle lui est égale; et les droites qui joignent

5-1;-

a, r0, on.

du même côté des droites égales et parallèles sont égales et parallèles (55. 1); la
fr

v
l
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tPetttagoni autem æquilateri latus ipsa 3K3;
pentagoni igitur æquilateri’ in EZHGK cireulo

descripti latus-ipsa HI. Propter "cadem utique
et unaquæque ipsarum IIP , P2, ET,’TI peu-

tagoni es t æquilateri in EZHQK circulo descripti;

æquilaterum igitur est HPZTY pentagonum.-Et
quoniam hexagoni quidem est ipsa FIE lattis,
decagoni vero ipsa E0, et est reçtus HEO angulus ;

pentagoni igitur estlatus ipsa HO, latus enim pen-

tagoni potest et hexagouiet decagoni latus in
eodem Icirculo descriptorum. Propter eadem
utique ipsa et 0T pentagoni est latus , est autem
et ipsa HI latus pentagoni ; æquilaterum igitur est

IIOY trian gulum. Propter eadem utique et unum-
quodque triangulorum HAI’ , PME, ENT, TEY

æquilaterum est. Et quoniam pentagoni latus
ostensa est utraque ipsarum HA , H0 , est autem
et ipsa A0 pentagoni latus ; æquilaterum igitur
est HAO triangulum. Propter eadem utique et
unumquodque triangulorum APM, MEN , NT2 ,

7510 æquilaterum est. Sumatur i centrum cir-
culi EZHOK, ipsum (D putictum; et a punctox

droite Br est donc égale et parallèle à EK. Mais la droite EK est le côté d’un pen-

tagone équilatéral; la droite nr est donc le côté du pentagone équilatéral décrit

dans le cercle EZHeK. Par la même raison, chacune des droites IIP, P2, 2T, TT est un
côté du pentagone décrit dans le cercle EZHOK; le pentagone npzrr est donc
équilatéral. Mais la droite 11E est le côté de l’hexagone ; la droite E0 est donc le
côté du décagone, et l’angle HEO estdroit; la droite HO est donc lecôté du pen-

tagone; parce quele quarré du côté du. pentagone est égal au quarré de la somme”
du côté de liiexagone et du côté du décagone, ces polygones étant décrits dans

’ le même cercle ( to. 15 Par la même raison, laidroite 0T est le côté du pen-
tagone; mais la droite UT est le côté du pentagone; le triangle BOT estdonc équi-
latéral. Par la même raison, chacun des triangles nAP, PME , ENT, TE? est aussi
équilatéral. Et puisque l’oniadémontré que chacune des droites HA, HO est le

.côté du pentagone, et à cause que A0 est aussi le côté du pentagone, le triangle
nAO est équilatéral. Par la même raison, chacun des triangles APM , MEN, NT3 ,
ETC estéquilatéral. Prenons le centrera du cercle EZHeK( 1. 5 ) ; du point «a éle-

J
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Te’pa 7:37 01’, X0, un) ËmÇeu’xewa’œv et; IIQJIX,

TO, Ed), A4), MF, eI’M. Kari Étui ismaélien 75V

O

N I ’ I d 9 I0X, PIE au,» 703 saumon 1717:er 7rpoç opôatç

in", waPaÉÀÀnÀoç sipo: Écrit! aidDX 7371113. Eîo-l

l si s
à aux.) leur nazi ai Ed), [1X apura-au TE un) 7m-

; paiAÀnÀoa’ n’a-w. EEœ’ya’wou JE si Ed» ÊËwyaîrou

d) ipsi circuli plano ad rectos erigatur 00 ,
et producatur ad alteras parles, ut ipsa (Pif, et
auferatur hexagoni quidem latus «px, decagoni

vero utraque ipsarum (1)1” XQ, et jungantur

1m, nx , tu, ne, ne, Mr, irM. Et quo-

niam utraque ipsarum ex , ne circuli piano
ad rectos est, parallela igitur est (PX ipsi H8.
Sunt autem et æquales; et Ed), 11X igitur et
æquales et parallelæ sunt. Hexagoni autem Ed)

vous la droite en perpendiculaire au plan du cercle; prolongeons cette droite de
I part et d’autre, comme (par; faisons la droite (px égale au côté de l’hexagone ,

faisons aussi les droites a»? , x9 égales chacune au côté du décagone, et joignons

. un, nx, ra, ne, A4), 4T, «rM. Puisque chacune des droites ex, ne est perpendicu-
laire au plan du cercle, la droite (px sera parallèle à I115 (6. 1 i). Mais ces deux droites

J sont égales; les droites Ed), nx sont donc égales et parallèles (55. i). Mais Ed) est le
111. 35
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lattis ,° heir’agoni igitur et HX latus. Et quoniam

hexagonitquidem est HX lattis, decagonivero In,

et rectus est nm angulus ; pentagonhigitur est
H9 latus. Propter eadem utique et Il) pentagoni
est latus, quoniam si jungamus 0K, XI, ipsæ
æquales et oppositæ erunt, et est ipsa 0K ex œn-

tro existens hexagoni lattis,- hexagoni igitur et XI

latus. Decagoni autem XQ,et reclus TXQ. angulus;

pentagoni igitur T9 lattis. Est autem et UT pen-
tagoni latus ; æquilaterum igitur est HYSZ trian-

gnlum. Propter eadem utique et unumquodque
reliquorumtriangulorum , quorum bases qui-
dem sunt TIF, P22, 2T, TY rectæ , vertex au-
tem Q putictum; æquilaterum est. Rursus , quo-
niam hexagoni quidem ipsa 0A latns , decagoni

vero ipsa si)? latus , et rectus est A0? angulus;
’pentagoni igitur est ipsa A? latus. Propter eadem

utique si jungamus ipsam (DM existentem hexa-

goni latus , concludetur et M? pentagoni latus
esse. Est autem et AM pentagoni latus; æqui-
laterum igitur est AM? triangulum. Si’militer

utique ostendetur et unumquodque reliqubrum

côté de l’hexagone; la droite HX est donc aussi le côté de l’hexagone. Et puisque la

droite HX est le côté de l’hexagone, que la droite X0 est le côté du décagone,

et que l’angle EX!) estqdroit; la droite HO. sera le côté du pentagone ( 10. 15 ).
Par la même raison, la droite TQ est le côté du pentagone, puisque si nous
joignons les droites (PK , XT, ces droites seront égales et opposées ; mais
la droite (13K qui est un rayon, est le Côté de l’hexagone; la droite xr est donc le
côté’de l’hexagone. Mais X9 est le côté du décagone, et l’angle TXQ est droit; la

droite m estdOnc le côté du pentagone. Mais tir est le côté du pentagone; le
triangle HTQ est donc équilatéral. Par la même raison, chacun des triangles
restants qui ont pour bases les droites IIP, P2 , 2T, TT, et pour sommet le point
a, estéquilatéral. De plus, puisque la droite (11A est le côté de l’hexagone, que
la droite du? est le côté du décagone, et que l’angle MINI est droit; la droite As»

sera le côté du pentagone (10. 15). Par la même raison, si nous joignons la droite
«DM , qui est le côté de l’hexagone, on conclura que M? est le côté du pentagone.

Mais AM est aussi le côté du pentagone; le triangle AM4» est donc équilatéral. Nous

démontrerons semblablement que Chacun des triangles restants qui ont pour bases les
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ÀOIWËV sz’; ahan, aÎw Baiser; péri de" a; MN, triangulorum, quorum hases quidem sunt MN,

NE, 20, 0A, naputptiJ’è 73 "P engaina, iaa’7ràeu- N5 7 5°» 0A a Vertex antan ’1’ Puncmm ’ aigu”

P69 ému" (rufian-dira; zip; eînocégæpoy 67:2) 2755901 laterum esse; constitutum igitur est icosaedrum

7,,7éw, inwhu’Pw, WPMXO’MWM sub vigmtt triangulis æquilateris contentum.

A

A rA67 d’il mûri;l3 nazi œdipes mpMaCeîy 1-7763- Oportet utique ipsum et sphærâ comprehen-

Ûel’a’p, nazi 9275m 371 ri 763 einoa’ate’ô’p ou WAeupz’ dere datâ, et demonstrare icosaedri lattis irra-

1I a a e I s r - ’ .tutoya; 50”71? a xaütauptevn Mata-mu. tioualem esse quæ appellatur miner.

i I F c . . . . . r
Emilâ ont!) Efauywau [aèle n (px, Jendaùlwou Quoniam emm hexagom quidem lpsa (DE:

JE ri XQ’ il (DO. a’t’pat clapot! nazi Mia-av Ào’gloy sa- latus , decagoni vero ipsa X3; ipsa (N2 igitur

purot: scat-rai "ni X , nazi 13 tuiler attirai; Tpfipé et extremâ et media ratione secta est in X, et

droites MN, NE, 50, 0A , et pour sommet le point sa, est équilatéral. On a donc
construit un icosaèdre compris sous vingt triangles équilatéraux.

Il faut à présent circonscrire l’ieosaèdre par la sphère donnée, et démontrer
que le côté de l’ieosaèdre est l’irrationelle qu’on appèle mineure.

Car puisque (px est le côté de l’hexagone, et X0 le côté du décagone; la

droite au sera coupée en extrême et moyenne raison au point X (g. 15), et (PX

4» *d- i f .i-s... en -
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30-711! il (DX’ ’e’a-Tw a’t’pai a”; si 0(1) api; mir (PX

037w; si (PX 7rpiç n’y X0. Ian «Pi à pair «PX 7?

(DA, à fi X0 75 du!" i’a-Tw a’c’pai (à; si 06D 7rpiç

Tîli’ (DA 037w; li Ath vrpiç 71h! (Ma Kati sic-b

ôpôazi ai 67:5 00A, A07? yww’au’ Ëaiv a’c’pat i7"-

Q hfadâmes? TtiV A0 eûBeTaw, épilai ’z’a-Tau n tîflo

1*I’A0 adoriez chai Tilt! 511016711741. 7’512 «FAQ, (PAS)

arpryaivww, 75 aïpat Ê7ri 75k d’0 ypattpo’jneyov ripu-

ziu’nîuav alfa: nazi J’ai 705 A16. Ami Toi déni fait

Ère; ion-w ai; à 0(1) wpôç 71h! (px 051w; à (13X

wpiç Tarin X0, l’a-n J’i a? Mi? 0(1) 71:1" «PX,1i à?

sera son plus grand segment ; la droite
Mais (px est égal à 0A, et X0 ’

major ipsius portio est (PX,- est igitur ut 00 ad 0x

ita (PX ad X0. Sed æqualis quidem 0X ipsi
(DA, ipsa vero X0 ipsi 04’; est igitur ut (20

ad 0A ita A4) ad (Ma Et sunt reeti 004,
Ail)? anguli. Si igitur jungamus A0’rectam,

Z ze X

rectus erit "PAO angulus oh similitudinem trian-

gulorum «me , 0A0; ergo super ira descrip-
tus semicirculus transibit et per A. Propter eadem

utique quoniam est ut 0(1) ad 0X ita 0X ad X0 ,
sed æqualis quidem ipsa ne ipsi sur, 0X vero

(le est donc à (px comme ex est à x0...
a ou»; la droite ne est donc à (DA commenta est a

(par. Mais les angles 00A, AMI sont droits; si donc nous joignons la droite A0 ,
l’angle «un sera droit, a cause de la similitude des triangles «me , (1mn,- le demi-
cercle décrit sur "P0 passera donc par le point A.Par la même raison, puisque ne

..,... f -- A" . L

X est à ex comme ex est à x9 , que ne est égal à sur, et (px à xn, la droite «rx sera

h

,,.--*’-- A . :a-v A w -- ---
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0X 7j? XI’I’ :0719 aïpat ai; a; "PX 7rpiç mir XH

037w; si IlX vrpiç "ni? X0. Kazi fiai 70370 7min"!
t’ait! imëeu’prtey trin Hd’, Ëpûii iman ri wpiç

Ta? Il Marier 75 alpe: Ë7ri 7h"; To ppœtpa’pavov

ipsmu’nliov tifs: nazi (Mi 7017 H. Kari Ëaiv ,uevau’a’nç

vîç ’4’0 wapieyexôiv ri âpintinîuov si; 75 aLÔ’Td

WaiÀwè-aiwonawata-Taaûî 39m: n’pEat’ra cpépeaôazl,

3E2: nui ælè 703 Il nazi 755v Aurait! anpaez’wr 7017

einaaatiJ’pau, nazi iman apatipaz weptetMpapna’rov

75 einoaéeàpay. Ae’yw du in nazi Tji dadais-p. Te?-

’ h h h ’ h ,[ana-9a» 7aip si (PX fixai navra To et. Kan ami eu-
” 9274 7patpt,u.ti 50(1) ainpav nazi juive)! 7159.01! 72’7-

x 1 n t a] a A: Npuma navrai 70 X, accu ’ro Mata-70v aurnç 7,1411-

l D C C si N hpar. eau-w n 0Xt n «par 0X wpocÀatCaua-aa THV

t I N I l imamelon! TOU parfera; TIMHPLCLTOÇ 7m! Xaz ww-

Ji 1 I A. a t N C l a.’ramÀata-tav Jbvuxau ne auna 7a; muta-2m; ’TOU

1 I I il a x t
perfora; TMMMŒTOÇ’ VIQV’Tct’iTÂOLa’IOV atpaa en": ’ro

a t w N a t N 7 X ’I N taz7ra Tu; 0a. TOU aura 7m; atX. Kan en; 7nçptev

N f N l Nat0 «Primat n 04’, 7»; Je atX 9170111 ri Xdl° 7re!!-

I a] Q X 1 i t N N 1TdWÂœa’lot’ apaz 69”74 ’ro auna 7a; 0*? ’rau aira

a. x a x x NT"; (PX. Kan me: TeTpazwÀata-iwy’7 in"! ri AT Ta;

l l ’ h î NTB, 7rewra7r7tawizav a’pat sont! n AB Tu; Bf’S. 0g

fiai AB wpôç Tilt! Br aérwç ri aiwi 771; AB vrpiç-ri

ipsi X11; est igitur ut i’X ad XI! ita 11X ad

X0. Et 0b idyrursus si jungamus 11?, rectus
erit ad H angulus ; semicirculus igitur super 4’52

descriptus transibit et per Il. Et si manente HZ

conversas semicirculus in eundem rursus locum

reflituatur a quo cœpit moveri, transibit et pet

Il et per reliqua puncta icosaedri , et erit sphæ-

râ comprehensum icosaedrum. Dico etiam et

datâ. Secetur enim (DX bifariam in a. Et quo-

niam recta linea 0d) extremâ et media ratione

secta est in X, et minor ipsius portio est 0X, ipsa

igitur 0X assumens dimidiam majoris portionis ,

ipsam Xaz, quintuplum potest qua-drati ex: di-

midiâ majoris portionis; quintuplum igitur est

quadratum ex 0a: quadrati ex «X. Et est ipsius

quidem œ0 dupla 0?, ipsius vero azX dupla

ipsa X4); quintuplum igitur est quadratum ex

0*!» quadrati ex (PX. Et quoniam quadrupla

est AF ipsius FB , quintupla igitur est AB ipsius

B1”. Ut autem AB ad BF ita quadratum ex A8

à er comme nx est à X0. Et à cause de cela, si nous joignons encore ne», l’angle
sera droit en Il; le demi-cercle décrit sur «En passera donc par le point H. Si donc la
droite "P0 restant immobile, le demi-cercle tourne jusqu’à ce qu’il soit revenu au
même endroit d’où il avait commencé à se mouvoir , il passera par le point H
et par les autres points de l’icosaèdre, et l’icosaèdre sera circonscrit par une
Sphère. Je. dis ensuite qu’il est circonscrit parla sphère donnée; car coupons (px en
deux parties égales au point a. Puisque la ligne droite ou) est coupée en extrême

et moyenne raison au point X, et que 0X est son plus petit segment; le quarré
de la somme de 0X et de la moitié de Xaz du plus grand segment, sera égal au
quintuple du quarré de la moitié du plus grand segment ( 5. 15 ); le quarré de
0a eSt donc quintuple du quarré de atX. Mais ma est double de et) , et X4)
double de «X; le quarré de 0er est donc quintuple du quarré de (px. Et puisque
Ar est quintuple de rB, la droite AB sera quintuple de Br. Mais AB est à
Br comme le quarre de AB est au quarré de BA ( 8, et 20. 6 ) ; le quarré de AB est
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3 t n I a! 9 x t : t a,ami 771; BAt 7reVTat7rÀaLo-Iav capet ses" To une 711;

A: t A. t a hAB 700 03770 Tu; RA. Eæeixen (9e au) 75 auto

N I a: N hTMÇ il? mwraerctauv 7’00 «57:3 7nç (PX, un

in"! in a A319 Iriï (PX, êzœre’pat wifi «57651!

’ x N N N7M 207179 É): TOU néwpou 7cv EZHGK nu’nÀouW’

a] * N si C C Nî’a-n upas net) n AB 7p TO. Kan) sont! n AB n Tu;

I a t a! -Joeeianç mailing ældMETPOÇ’ me: n «P0 «païen

3 h N N I I J ’ . N à,son 7p 7a; o en"; âlePdç gays???) 7p capot
«90051,67: œdipes 7replet’M7rTaz ’rà eîzoaéefpot’.

A

Ç t a K aA57!» N en: n TOI) einoméâpou wagon obte-

*.’ I a e I a I x t t I70; 607w n uaÂouywn EÂdO’O’wi’. 157:2: 7ere pin-M

ad quadratum ex BA ; quintuplum igitur est
quadratum ex AB quadrati ex BA. Ostensum
autem est et quadratum ex a? quintuplum qua-
drati ex (13X , et est æqualis A13 ipsi (PX , utraque

A enim ipsarum æqualis est ipsi quæ ex centre
circuli EZHGK; æqualis igitur et AB ipsi sa.
Et est .ipsa AB datæ sphæræ diameter; et ipso.
«m igituræqualis est diametro datæ sphœræ ; ergo

datâ sphærâ comprehensum est icosaedrum.

Dico et icosaedri latus irrationalem esse
quæ appellatur minor. Quoniam enim ratio-

donc quintuple du quarré de 13A. Mais on a démontré que le quarré de a? est
quintuple du quarré de (px, et AB est égal à (PX, car chacune de ces droites est
égale au rayon du cercle EZHoK ; la droite AB est donc égale à «m. Mais AB est
le diamètre de la sphère donnée; la droite «en est donc égale au diamètre de
la Sphère donnée; l’icosaèdre est donc circonscrit par la Sphère donnée.

Je dis aussi que le côté de l’icosaèdre est l’irrationnelle qu’on appèle mi-

. i - lnl.,üüm.,ü l ,,,,.4.4.-.---ra. . , . ... . . 4.-... A154 . 0.... uAJ’ »- mu» t
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9 ’ a. I I h a] ah ’un" n T"; manta; harpe’rpoç, zou 20”71 uranate:

warramîtetw’œv 75?; in. 7017 uswpou 7’011 EZHGK

’ s t a] ’ x s e a w rlUKÂOU° pu?» upas en: un n en TOU KEVTPOU

I et x c l a a. e ,EZHGK mmÀau’ une un n J’mpe’rpoç aw-rou p un

’ V . t. C t QI h Iin". Euh! Je si; 20’sz punir axera-ut vitrifiant-

3 N C Nnov 77297:1”; mat! ia’ÉwÀeupov iyçpœQîj , n Tao 7re!!-

I h d I ’ t I î Ituyauta wÀeupœ atÀcycç e07" n MLÂOUIUÆM 27mm-

t w I t t Nsur. H Je 70v EZHOK 72V7œ7w700 wÀeupœ n nu

t A. I t
eixorde’îpou Ëwivt Ê in 7’60 eiuoraeîpou wÀeupat

Ü I - a]
ŒÂOQIOÇ in"; ri uaonlxe’yn haïsseur. 07:29 Je:

Êeîfauzl.

H O P I 2 M A.

h I h PI C A: I- En du TOUTOU gouaper, en n 721; O-Çda’fdç

I I 3 n A: ’choquante; d’orgue: mnœwlawiwv en: 771; en

s I N I s I" t Iun newpou TOU xuzÀcu, :16 ou 70 sima-mâter

a I u d e N l l«19.4727547744, aux: un a 7m; comme; ældflî-

I ,1 N1 e I x æ: N 2ne; coyau-rat: et: TE vau efctywrou un! va 76W

N I N a l 9 t I avau dînaient! un! en 709 azurer KUKÂOV 277px-
Opapilluv3. ,

nalis est sphæræ diameter , et est potentiâ quin-

tupla ejus quæ ex centro EZHGK circuli 5 ratio-
nalis igitur est et quæ ex centra circuli EZHÊHC;

quare et diameter ipsius rationalis est. Si au-
tem in Circulo rationalem habente diametrum
pentagonum æquilaterum describatur, lattis pen-

tagoni irrationalis est quæ appellatur minor.
Sed EZHQK pentagoni latus est icosaedri 5 ergo

icosaedri lattis irrationalis est quæ appellatur
minor. Quod oportebat ostendere.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique manifestum est sphæræ dia-

metrum potentiâ quintuplam esse ejus quæ ex

centro circuli , a quo icosaedrum describitur,

et sphæræ diametrum compositam esse ex la-

tere hexagoni et duobus decagonilatcribus,
in eodem circulo descriptorum.

,
Jut

, .. ,hm - "www-d .1 u. p’ t A

., a, suiv r A
- www. * -;4-*W.W-le" »

E neure, Car puisque le diamètre délai sphère estrationnel, et que son quarré est
Il quintuple du quarré du rayon du cercle EZHGK; le rayOn du cercle EZHeK sera

rationnel; le diamètre de ce cercle est donc rationnel( déf. 6. 10 Mais si l’on
décrit un pentagone équilatéral dans un cercle dont le diamètre est rationnel , le

p côté du pentagone est l’irrationnelle qu’on appelé mineure (11. 15 ). 1Mais le
côté du pentagone EZHéK est le côté de l’icosaèdre; le côté de l’icosaèdre est

donc .l’irrationnelle qu’on appelé mineure. Ce qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE.
D’après cela, il est évident que le quarré du diamètre de la sphère est quintuple

du quarré du cercle d’après lequel l’icosaèdre a été construit, et que le diamètre

de la sphère est composé du côté de l’hexagone et du double du côté du décagone,

ces polygones étant décrits dans le même cercle.
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11130134212 15’.

AwJ’suaieJ’pov corniaud-911, au) açœipat wapi-

m Ê h l I I x AAaê’ezrp au: 7a: wpaetpnpttvaz exaucent. un: (9215:1:

CI J a. I a f
a7: n 7cv d’œdème-J900 7r7xeupai choyé; En"! n

manquât): ai7rO7optn’.

- l N I ! I ’ lKan-9mm; 7cv wgaelpnpevoe nuCou d’oc em-
wed’œ and); épôaiç a’tAÀn’Àwç 7è ABl’A, TBEZ,

nazi flatterie-9a: Ëaéavn 75v AB, Br , TA, AA,.

El, en, zr wAeupàïy «rixe nant rat H, e, K,
A, M, N, E anyeîatï’ uatl ËweÇdxôwo-aw aï HK,

6A, M6, NE, nazi financera indou» 7657 NO,
05’, 6H2 duper un) Hiver A5701: zonai. 7è P,

2, T angaÎaL, nazi Élu-7a) ,etÜTâiV perfora; guipant

7è P0, 02, TI’I, nazi airée-nûment! :2711; 751!

P, E, T maltraiter 707; 70:7 nu’Cou Êwme’d’wç 7rpàç

ôpûaiç En) 7è iræ-3g pipa 703 néCou azÎ PY , Ed),

SI tuTJX, au) ÊnaeiaQwo-atv3 mon Tan; P0, 02, TU,

PROPOSITIO XVII.

Dodecaedrum constituere , et sphærâ com-
prehendere quâ et prædictas figuras ; et de-
monstrare dodecaedri latus esse irrationalem
quæ appellatur apotome.

Exponantur prædicti cubi duo plana ad rectos

inter sese ABFAO, PBEZ, et secetur unum-
quodque laterum AB, Br, TA, AA, EZ, EB,
ZF bifariam in H, 6, K, A, M, N, E punc-
tis 5 et jungantur ipsæ HIC, 6A , Me , NE, et ses
cetur unaquæque ipsarum N0, 05,611 extremâ

et media ratione in P, 2 , T punctis, et sint
ipsarum majores portiones Po , 02 , T11 , et eri-
gantur ab ipsis 1’, 2 , T punctis planis cubi
ad rectos ad exteriores partes cubi ipsæ PI,
Ed) , TX, et ponantur æquales ipsis P0, 02,
Tu , et jungantur ipsæ ra , 13x , xr, ro ,

nazi Ëweëeu’xôwrazv azÎ TE, EX, XF, T4), (1)1" d’y; dico YBXPG’ Pentagonum et æquilaterum

r I I f
Aspe) (i7: 75 TBXI’d) wernvywvov iaowÀeupoy 7e

h ’ 3 h ’ I h a! a l I S- au: avenu 271772qu), me: e71 maganer www. Em-

h h ’ h à Nérigeaient! gap ai PB, 28, (DE. Km 27:2: aoûtiez -

et in une plane , et præterea æquiangulum esse.
Jungantur enim ipsæ PB , 23 , (DE. Et quoniam

ü

PROPOSITION XVII.
Construire un dodécaèdre, et le circonscrire par la même Sphère que les

figures précédentes , et démontrer aussi que le côté du dodécaèdre est l’irration-

nelle qu’on appèle apotome. l
Que les deux plans ABrA , rBEZ du cube dont nous avons parlé( 15. 15 ), soient

perpendiculaires l’un à l’autre ;, que chacun des côtés AB , Br, TA, AA, El, EB,

zr soit coupé en deux parties égales aux points H, (a, K, A, M, N, a; joignons les
(imites HK, en, M6, NE; que chacune des droites NO, 05, en soit coupée en extrême

et moyenne raison aux points P, 2, T, et que P0, 02, TrI soient leurs plus grands
segments; des points P, 2, T élevons DT, 2(1) , TX perpendiculaires extérieurement
aux plans du cube (12. r 1) , et faisons ces droites égales aux droites P0, 02 , TII , et
joignons ra , EX , xr, r0, sur; je dis que le pentagone TBXTd) est équilatéral, qu’il est

dans un seul plan, et de plus qu’il est équiangle. Car joignons P8, 23, (DE. Puisque

. ,. 5 n... A fina» "en-W! »o .AÆW UM-ŒÜMÛflqu flua-M" "’û” . unir-s . M... inné! .- ,M A a
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a; N0 a’z’npov nazi [aze’cav A6707 7e’7,uu7au zani 73

P, nazi 7è peïëav œô7îç4 7(457,uai in"! si ,OP’

7è 01’900 ai7rô 75v ON, NP TPIWÂÉŒMË in: 703

87:5 75; P0. Ian a; à pèv ON et; NB, à J2 OP
7g? P’Y’ 7è. a’t’pat aimé 75v BN, NP TplîrÀaËo-laÉ

en. 703 a’mà 75; PT. To7; a; aîwà 75V BN,

N t I ’ t NNP 73 aira 7nç BP êta-fit! 1’001" 7o apaz aura 7a; BP

recta NO extremâ et mediâ ratione secatur in
P, et major ejusportio est OP , ipsa igitur ex ON,

NP tripla sunt ipsius ex PO. Æqualis autem
ON quidem ipsi NB , ipsa vero OP ipsi PY;
ipsa igitur ex EN , NP tripla surit ipsius ex PY.
Ipsis autem ex BN , NI’ ipsum ex Br est æquale;

ipsum igitur ex BP triplum est ipsius ex P1;

A A
Ï I A: h N PI l l7pt7r7taza’tov in: 700 a’zara 7"; PT’ (une 7a aira

a. I N t N7M BP , P? 7e7pat7rÀaÉa-Iaz in: 70v aira 7H; PT.

N h ’ l ’4 V î h l ’ lTo4; Je aura 7m BP, PT watt en: 70 aura 75g

’ l a! 9 t N I a a.p BY° 70 apaz 47:0 7"; BT 7e7pat7rAaia-10v e07: 70v
aîné 75; TP’ 3171007 a’t’Pat tram a; ET Tïç TP.

En: Æè nazi si (DT 7îç TP «537707, ivreiù’rrep

nazi si P2 737; P0, 7au7e’rn 717; Pr in) 9mm?

A

quare ipsa ex 8P , PY quadrupla sunt ipsius
ex FI. Ipsis autem ex BP, PI æquale estipsum
ex Br; ipsum igitur ex Bï quadruplum est ipsius
ex YI’; dupla igitur est ET ipsius YP. Est autem

et (DT ipsius YP dupla, quoniam et P2 ipsius
P0, hoc est ipsius PI est dupla; æqualis igitur

la droite NO est coupée en extrême et moyenne raison au point P, et que son
plus grand segment est OP , la somme des quarrés des droites ON , NP est triple du

A quarré de Po (4. 15 Mais ON est égal à NB , et OP à Pr ; la somme des quarrés des

droites BN , NP est donc triple du quarré de PT. Mais le quarré de BP est égal à
la somme des quarrés des droites BN, NP (47. r ); le quarré de BP est donc,
triple du quarré de DT; la somme des quarrés des droites BP , P1" est donc triple

’du quarré de Pr. Mais le quarré de BT est égal à la somme des quarrés des

l d P a
’ drortes BP , DT; le quarre de ET est donc quadruple du quarre de TP ; la (licite Br

est donc double de TP (20. 6). Mais (DT est double de TP, parce que P2 est
llI. 36
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in a’t’paa ri ET 7j? TCP. oncial); à?! d’elgcûtiae7at1

37x ne? iraient 751i BX, XI, Id) Ënœ7e’pat 75v
9.

13T, T4) in Ëa-71’v6’ iaéwàeupav a’t’paa en) 73

. a.B’YŒTX wer7aigaavov. Ae’gao J’ai 671 nazi il: Ëw’

a a I . t a t N e lie20-711: emmÆp. HgCÔw gap une .7au O enat7epat
751i PT, Ed) arazPaiÀMAaç ’ewî 7è Ën7àç 70:7 néCau

pipai] ai 0?, mai ËweËetigcÛwa-aw atÎ d’6), GX’

CI ! NAe’g’ao 071 n "POXeÔÛezai ËO’TH’. 15ml gaip si en

a! N l I I i langor MOU pua-av Àagov 7e7ptn7au nana 70 T,

N l N 3 N N l ’ x 3lzou 70 [angor mon; quina en"! n IIT’ 60’719

à, * t ’ t CI l hatPat (a; n 6H 7rp3ç 7m 11T 0u7wç ri DT 7rp0ç 7M

e n. lTe. Ian a; n ne ne 7p 60, à Je nT émet-Pa
75’57ng, Cal" ’e’a’7w a’t’pat (in; à GO 7rp0ç 7th! 0*?

t! t .sans; a XT 7795; 7th! T6. Kati ’e’0-7t vratPaiAMÀaç

si Mit! 60 737 TX, eaat7e’pat 7d? aréna? 75 BA

ËWIWiÆç) wpôç âpôaiç Êr7zv, ri æ T6) 7? 0?,

a I t a N a. a I i t a leaat7epat gap atu7wv 7g» BZ e7n7reJ’ga 7,00; opÛatç

’ ’ h l I l N l Iwww eatr de duo 7ptgwrat auy7e9p nota-ac ,Luaw

l r ’ ’* igamay , au; 7è "P06, GTX, 7è; Na WÀEUPdÇ
707g «Pari wAeupatTçS airaÉÀagav e’xawaz, 577e 7è;

ÂMaAtigxouç «575:2 wÀeupaÈç 1&9 WdeÂÂTiÂÛUÇ

’3’ t N ’ N 9 Q à. l si 3 aun", au Mime: eueetau en euÛetatç eaay7att’ e77

BY ipsius To. Similiter utique ostendetur et
unamquamque ipsarum EX , XP , r0 utrivis
ipsarum BY , Id) æqualem esse; æquilaterum igi-

tur est BYdJI’X pentagonum. Dico etiam et in

uno esse piano. Ducatur enim a puncto O utriè’

Vis ipsarum PI , 21D parallela ad exteriores
cubi partes ipsa 0?, et jungantur ipsæ d’9 , 9X 5

dico ipsam POX rectam esse. Quoniam enim 911

extremâ et mediâ ratione secatur in T, et major

ejus portio est 11T 5 estigitur ut OH ad IIT ita 11T

ad T6. Æqualis autem ne quidem ipsi 60 ,
11T vero utrique ipsarum TX ,01» 5 est igitur

ut 90 ad et» ita x7 ad Te. Et est parallela
quidem (30 ipsi TX , utraque enim ipsarum ipsi
BA plane ad rectos est, ipsa vero To ipsi 0P,
utraque enim ipsarum ipsi BZ plane ad rectos
est. Si autem duo triangula componantur ad
unum angulum , ut 1’06 , OTX , duo latera
duobus lateribus proportionalia habentia ita ut
homologa ipsorum latera et parallela sint, reliquæ

rectæ in directum erunt 5 in directum igitur est

double de P0 , c’est-à-dire de Pr; la droite Br estdonc égale à T4). Nous démontre-

rons semblablement que chacune des droites BX , xr, ra) est égale à chacune des
droites ET , To ; le pentagone BTKPIX est donc équilatéral. Je dis qu’il est dans

un même plan ;v car du point O menons extérieurement au cube la droite 0T
parallèle à l’une ou à l’autre des droites PT, Ed), et joignons «P6, ex; je dis
que «FOX est une ligne droite. Car puisque la droite en est coupée en extrême et
moyenne raison au point T, et que HT est son plus grand segment, la droite en
sera à UT comme IIT est à Te) (défi 5. 6 Mais ne) est égal à GO, et la
droite- IiT est égale à chacune des droites TX, Car ; la droite GO est donc à ce
comme XT est à T6. Mais la droite GO est parallèle a la droite TX , car ces deux

- droites sont perpendiculaires au plan Bn( 6. 11 l, etTO est parallèle à OP, car
ces deux droites sont perpendiculaires au plan BZ; or si deux triangles sont
construits a un même point, comme les triangles W06, OTX, ces triangles ayant

deux côtés proportionnels à deux côtés, et les côtés proportionnels étant pa-

rallèles, les droites. restantes sont en lignes droites ( 52. 6); la droite are est

t . t 1..» 1-..-mmw.Mfi-. ..-.44-u unmua o. . ,-a« 40
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N N N a Nîôaez’atç a’z’paa Éniy si d’0 7p 0X. Haro-ac Je même

a e l a a I ’ 0 N al a ’Jx a xW en GGTH’ Efllflidxlp’ 27 21’!de 2711701 (la) 90-7! p
75 TBXN) werraigmvav. Ae’gw «991’571 me) t’a-0-

7tniwév Ënw. Erre) grip eôôe’ïat gpaqulul ri NO

a! x I I x tanpav un: ,uea-av légat! 7e7lun7au naz7at 7a P,

N h N N I î t a! 3l C«au 70 MUÇOV narguas en"! a OP. ea-7w dpaL a);
mmptpa’7epaç si NO, OP 97,35; 7;"! ON 037w; à

N0 wpàç 7911001). 10’» d’à ri P0 7j;v 02’ ému!

a’t’paa à; fi EN wpôç 7th NO 037m ri N0 7790;

7th 02’ a; N2 a’t’paa 01’an me) picot! A6701: 7e’7-

- t N t A: A. I a(and: zani 70 O, me: 70 m1501» 7,un,uat en"! 5

se ipsi 0X. Omnis autem rectain uno estplano;

in uno igitur piano est YBXFCP pentagonum. -
Dico etiam et æquilaterum esse. Quoniam enim
recta linea N0 extremâ et media ratione secatur

in P, et major portio est OP; est igitur ut simul
utraque NO, OP ad ON ita NO ad OP. Æqua-
lis autem Pinsi 025 est igitur ut EN ad NO
ita NO ad 02; ipsa N2 igitur cxlremâ et mediâ

. . . saratione secatur in O, et major portio est N0.

E M zT A! q,
O HN P à ,5.

J a
B C’ PMur

X

H n K
A» A A

NO’ 7è aipat airrà 75v N2, 20 finnois-rai Ë07t

N î N ( N E t7au ami 7a; ON. Ian de n pâti ON 7p NE, n Je
02 75 2d? 7d. a’z’paa du?) 75v1° N2, 2(1) 7e7pai-

! ) N 3 t e] qgrava: 7pt7r7tazatai e771 700 carra 757; NB’ wa7e nazi

Ipsa igitur NE, 20 tripla sunt ipsius ex ON.
Æqualis autem ON quidem ipsi NB , ipsa vero
02 ipsi 2d); ipsa igitur ex N2 , 21D quiadatra
tripla sunt ipsius ex NE; quare et ipsa ex (DE ,

donc dans la direction de ex. Mais toute droite est dans un seul plan; le pen-
tagone TBXTtD est donc dans un seul plan. Je dis aussi qu’il est équiangle. Car
puisque la ligne droite NO est coupée en extrême et moyenne raison au point P , et
que OP est le plus grand segment , la somme des droites NO, 0P sera à ON comme
NO est à or (5. 15). Mais la droite P0 est égale à 02 ; la droite EN est donc à NO
comme No est à 02 ; la droite N2 est donc coupée en extrême et moyenne raison
au point 0, et NO est son plus grand segment (déf. 5. 6); la somme des quarrés
des droites N2 , 20 est donc triple du quarré de ON (4. 15 ). Mais ON est égal à
N3, et 02 égala Ed); la somme des quarrés des droites N2, 2(1) est donc triple
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i N I à N
qui aima 7m (DE, EN, NB TE’TICœ7IÂoéo-Iat sa?! 70a

t N N x 3 t Ncira 721g NB. To1; de une 7m EN, NB l’a-ou in;

t 9 N i Il ’ t A.To œ7rà 72’; 32’ Tu capot omis nov B2, Ed), TOU-

Ï 3 t A: ’ R n e e tfréon 70 une 7M; Bd), open gap a une (D23 7a:-

t l ’ N t A. Nn’a, 727pctrerto-Iév en: 70v 92170 711g NBt J’mÀn

a] ’ t é A. i t c NalPœ emm" n (DE Tu; BN. E07: à zou n Br 7M

. N f I] ’ a C A aEN d’mÂn’ la): capot eau-nil2 n (DE 7p Br. Kau

x I X N M a27:21 élue ai ET, T4) duo-t "rat; EX, (1)1" 16’621 sial,

t p e r n. j l a] szanBata’lç n (DE Battre: 731 Br io-M’ 760mm capot n

C t A: C t ’é Iune BTCD Mairie; 7p u7ro BXT Êa’TlV nm. Queue;

I t] n t 0 l - l ’I ’ a(in 921’50er on mu n 07m TŒT 7607ch1671 son":

A: * X al e t Nvu U770 BXI" and capot u7ro BXF, BTCI), YŒT Tpelç

,’ , I t i l7m14; in: otÂÂnÀauç eiw’v. Eau! de rev’rot’ywvou

I I t N I a] ’ I r,»novrAeupau ou TPÊIÇ 7mm: mon «Maman; 000’111

a I I a] 13 t l a I a]moyennai! emm ’70 mwwywvov’ 16’0waon capa;

9 i l i t
ami ’TO BYIDTX flua-aiguillot). Edetxûn de ne: imi-

t I I I I
wÀeupoy’ au râpez BTŒTX WEVngszUV ÎoowAeupov

Il a u a I u a! a x a. a.72 4 an: aux; moyœwoy, ne" 207w 27:: peut; mou

I N N i a! a E l NzuCou wAeupacç 7M; Br. Eau! œPœ Êp emm-"m; "ne?

EN , NE quadrupla sunt ipsius ex NE. Ipsis
autem ex EN , NB æquale est ipsum ex 32; ipsa

igitur ex BZ, En) , hoc est ipsum ex 130, rectus 4 I
enim (D23 angulus, quadruplum est ipsius ex N3;

dupla igitur est (DE ipsius BN. Est autem et ET .
ipsius BN dupla; æqualis igitur est OR ipsi Br.
Et quoniam duæ BY, Yo duabus EX, XP æquales A

sunt, et basis (DE basi BF æqualis 5 angulus igitur q

13m angulo BXF est æqualis. Similiter utique
ostendemus et Ier angulum æqualem esseîpsi’

er. Ipsi igitur er, me), mm tres anguli
æquales inter se sunt. Si autem pentagoni æqui-

lateri tres anguli æquales inter se sunt, æquian-
gulum est pentagonum 5 æquiangulum igitur est h 4

mon: pentagonum. Ostensum est autem et
æquilaterum; ipsum igitur BYIDI’X pentagonum

et æquilaterum est et æquiangulum, et est super

unum cubi latus BF. Si igitur in unoquoque
duodecim cubi laterum eadem construamus,

796 ndCcu Êàægza wÀguPÆy 70è 467d: nœTda’zgugz- constituetur quædam figura solida duodecim
awpev, duo-Totôzia’e’roti 7: exiliez arquât» 57113 :M- pentagonis æquilateris et æquiangulis contenta

«l’ennui wev’rayairwv icowàetipwv 7215 est) îaô’yww’œv quæ appellatur dOdecaedrum.

ï i wapzexôyevov 5 notÀeÎ’rou Æwdenœéîpovlô.

Ï; * du quarré de NE; la somme des quarrés des droites (DE, ÈN, NB est donc qua-
druple du quarré de NB. Mais le quarré de B2 est égal à la somme des quarrés
des droites EN , NB (47.1); la somme des quarrés des droites 32, zo, c’est-à-dire
le quarré de (DE, est donc quadruple du quarré de NB,à cause que l’angle droit (1)23;

la droite (DE est donc double de BN. Mais Br est double de BN; la dioite (DE est donc
égale à Br. Et puisque les droites ET, To sont égales aux droites Bx, xr, et que

’ la base (DE est égale à la base Br, l’angle En sera égal à l’angle er ( 8. 1’ ).

Nous démontrerons semblablement que l’angle YŒF est égal à l’angle er ; les
trois angles 3x1", 3T4), Ter sont donc égaux entr’eux. Mais si trois angles d’un
pentagone équilatéral sont égaux entr’eux, le pentagone est équiangle ( 7. 15 );
le pentagone BYorx est donc équiangle. Mais on a démontré qu’il est équilatéral;

le pentagone Brorx est donc équilatéral et équiangle , et il est placé sur un côté

Br du cube; si donc nous faisons la même construction sur chacun des douze côtés
du Cube , nous aurons construit une figure solide contenue sous douze pentagones.
équilatéraux et équiangles , que l’on nomme dodécaèdre.

--:vtçel’: t ’* *P:1,’P mua . t

r v .c v u
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At? J’ai min; nazi œdipe. mpMaCeTr 737 (Fo- Oportet autem ipsum et sphærâ comprehen-
Ou’n; aux) d’enfant in il nô Êœîezœéfpau wÀeupè dere daté, et ostendere dodecaedri latns esse

, n(biné; in" si annulait» nitrura-alun; irrationalem quæ appellatur apotome. A
EzCeCÀn’a-Ûu flip si "P0, ami Ëarw il OQt 6’014- Producatur enim f0 , et sit on ; occurrit

1’ al * N N ’ ’ l . . . - - -Came: cpt: 11 00 72! 700 ËUCW æmfl"P?’: ’5’" igitur 0&2 diametro cubi , ct bifarmm se mutno

’ ’ i ’ N l été» and . . .axa T’wafly doumas Tom-o 7d!) a ’ secant, hoc emm ostensum est in peuulttmo

9 a. I l N a , laT 7m zTËÂÊUTQ en» MM?! nu evdeuœïou 1 . . I . .
fi ç P I l Pr x x a , theoremate undecrm1hbr1.Secent in a; ergo a ,8191,00. Tepwerwrav une: 70 Q: To Q ceps: zar-

. x ... , a C I x centrum est sphæræ comprehendentis cubum,qui! son au; d’QœlPdç n; mpMap. moue-n; nu
16607,1dl600âfliflld’nîçvràgupàçISq-oa’usé"). et on dlmldla lateris cubl. Jungatur et T9.

Ereëw’xfiw N si TO. Karl inti 269274 nerprun n’y Et quoniam recta linea N2 extremâ et mediâ

I i . . . . . .N2 à!!!" ne!) Mât"? MIN” 79710!"le Mini 70 * ratione secatur in O , et minot Ipsius portio est

u 6 Q N N I ) . Q . [ I I . . . .0, la? 70 [40:07 «son; aunant 29”"! n N0 Ta. Noé Ipsa 131m1. ex N2 ’ 20 tripla sum lPsms

A. I I ) N 2 td’un ciré 7m N2, 20 TPl’lrÂata’lœ en: TOU am

Mais il faut circonscrire cette figure par la Sphère donnée, et démontrer que
A le côté du dodécaèdre est l’irrationnelle qu’on appèle apotome.

par prolongeons r0, et que son prolongement soit on; la droite on rencontrera
le diamètre du cube , et ces deux droites se couperont en deux parties égales ,
car cela- est dénontré dans l’avant dernier théorème du livre onze. Que ces
droites se coupent au point a; le point a sera le centre de la sphère circons-
crite au cube, et la droite on. la moitié du côté du cube. Joignons ra. Puisque

la ligne droite N2 est coupée en extrême et moyenne raison au point O, et que
NO est son plus grand segment, la somme des quarrés des droites N: , :0 sera

.’,.

1

l

. - - 4cm - .;,,°-.-ï;..ï’ -« AK, 1.5.5.9. A à i à L un
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’15; NO. Ian d’à à Mir NE 717i W52, Ëvretâ’iimp

11ml ri Mir NO 75 00. t’a-Tir Yen, ri J? W0 "Il? 02’

l N v x x N l .siÀÀai. peut! ml a; 02 Tu «FI, Ève: mu 7p PO’ 7d.

m * .1 æ a n. : lËpœ c’en-3 Tan! (laïc, «I’Y TPI7rÂata’lot en: mon 007m

A: N t t N l ’ h711; NO. Tozç de ohm un! (2?, il? icov 207119

N l Dl î i N I lgré ciné Tnç’YO.’ 7go upat 0L7I’O qui; To sz7rîtata-10v

a, t N t u C 3in? vau aiaro Tu; NO. Eau-1 Je mu n en 705

I N l m P I hmua-pou TMÇ comme; "N1; wepxzupsœvouanç 70v

I j I N e l N Nnoçai! «lumps: ultimatum ’THÇ mua-eut; "rag vau

fi A: I t l I
uu’Cou 7r7teupatç, wpod’eîæmraz par) uuCov aumu-

h X f]
rata-6m, au; rectifiez mpMuCeTv, mu 9275:1: on

N r l
1; 71;; Uææipœç rhénane; duvayetm TPIWÂottTIwV

N N N I (l Nici-Tl on; flÂEvPotç vau uuCouzL. El d’à 0M 7m

PI h d Ç I N g I . ï a, .07mg, au: a munirent 7a»; nymemç au: en": n

r l N N l m P a!NO muta-ma "un; TOU noçai; WÂzvpdç’ a api T9

N ’ A: I w l Nl’a-n Èe’Tl 73; en TOU net’Tpou 7M; trempez; Tnç m’a:-

l I h )I i IAdecwou’o’nç 70V uuCov. Kan 20-71 70 a usurpai!

N l N l h I t’Tnç comme; sur; wepzAapCævournç 70v nuCav’ Ta

, . t N a x lT néper Gautier 7rpaç 7p brimerai; 20-7: Tif; apeu-

n cI h d ’ Npou. Opoz’œç a) deifopev 071 une: matant Twl’

N N m l t N 2Àomwv 7mm»! "FOU Êwæenaeâpou 7rpoç 731 e’fl’IÇd-

l a x a. l . l a! t æ7219!. W11 "ru; comme; weptetîxn’îr-rou atpat ’TO w-

Êenet’ed’pov 71,7 «90951071 cçœipçt.

NO. Æqualis autem N2 quidem ipsi «m , quoniam

et NO quidem ipsi 0S2 est æqualis , ipsa veto

1P0 ipsi CE; at vero et 02 ipsi sur, quoniam

et ipsi P0 5 ipsa igitur ne, "PI tripla sunt ipsius

ex NO. Ipsis autem ex (2?, "H æquale est ip-

sum ex "KZ. Ipsum igitur ex m triplum est
ipsius ex NO. Est autem et ipsa ex centro sphæræ

comprehendentis cubum potentiâ tripla dimidii

lateris cubi, prius enimostensum est cuhum cons-

tituere, et sphærâ comprehendere, et ostendere

sphæræ diametrum potentiâ triplam esse lateris

cubi. Si autem tota totius , et dimidia dimidiæ; et

est NO dimidia lateris cubi; ergo T52 æqualis

est ipsi ex centre sphæræ comprehendentis cu-

bum. Et est Q centrum sphæræ comprehen-

dentis cuhum; ergo Y punetum est ad super-
ficiem Sphæræ. Similiter utique ostendemus et

unumquemque reliquorum angulorum dodécaé-

dri esse ad superficiem sphæræ ; comprenhensum’

igitur est dodecaedrum datâ sphærâ.

triple du quarré de NO (4. 15 Mais la droite N2 est égale à «Pa, parce que
N0 est égal à on, la droite «r0 est égale à 02, et la droite 02 est égale à «Pr,
parce qu’elle est égale à P0; la somme des quarrés des droites ne», «Il? est donc

triple du quarré de NO. Mais le quarré de ra est égal aux quarrés des droites
au», «Pr (47. 1); le quarré de To est donc triple du quarré de NO. Mais le
rayon de la sphère circonscrite au cube est égal en puissance au triple de la
moitié du côté du cube; car on a enseigné à construire un cube, et à le cir-
conscrire par une sphère, et l’on a démontré que le diamètre de la Sphère est
égal en puissance au triple du côté du cube (15. 5); or les touts sont entre ëux

a, comme les moitiés, et NO est la moitié du côté ducube ,- la droite To est donc
égale au rayon de la sphère circonscrite au cube.Mais le pointa est le centre de
las phère circonscrite au cube; le point r est donc à la surface de la sphère. Nous
démontrerons semblablement que chacun des angles restants du dodécaèdre est à
la Surface de la sphère; le dodécaèdre est donc circonscrit par la sphère donnée.

’ 41.171»-.. A ’-- 7au». .-. ww’ uNbluuîiüfb”îw4 A --.W*
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Aiyw N ’67: 1; 70:7 ÆwùuaÉJ’Pcu wÂeupà ÉM-

V Q ’ I76’; Ênw n remoudra rama-opta.

m - h I I15ml 7è? 7a; NO Japet! un: peu-av TETMHIJEI’MÇ,

N * ne t M sid’à peîzw nommé En" n PO° Tnç de Op. duper

I I h F: A. Iaux) ,uëa’ov noyon: rattrapera; ’70 parfait TlunjAaL

f N .4 a] N IE0119 il 02”, 6M; ripa Tu; N: :1wa zou Mec-av

I I t N A: I a c S4A6709 reluquera; 70 parfait; 174mm EFTH’ n P...

, ( h h PI plDior Ère) tarifia à; n NO 7rpcç 7m! OP ourwç’t

E

Dico autem dodecaedri latus irrationalem esse

quæ appellatur apotome.
Quoniam enim rectæ NO extremâ etmediâsectæ

major portio est P0 , ipsius autem DE extrcmâ
et mediâ ratione sectæ major portio est 02;
totius igitur NE extremâ et mediâ ratione sectæ

-major portio est P2. Similiter quoniam est ut

AîA

h h h l Ia; 0P wpoç Tnv.PN au: 70L «humecter Toi 7&9
pipi 707; inintç25 woÀÀawÀœo-Îozç 78v 45739

g I C g] C M t t q eex" Àoyov’ a); capot u N: 7rpoç 7m! P2 aura); n
P2 qui; avmptpo’repov Tfivqô NP , ES. MeTËw’v à?

A

N0 ad 0P ita 0P ad PN, et dupla , partes
enim cum æque multiplicibus eamdem habent
rationem; ut igitur NE ad P2 ita P2 ad utram-
que simul NP, 25. Major autem N2 ipsâ

Je dis enfin que le côté du dodécaèdre est l’irrationnelle qu’on appèle

apotome.

Car puisque P0 est le plus grand segment de la droite NO coupée en extrême
et moyenne raison, et que 02 est le plus grand segment de la droite OS coupée
en extrême et moyenne raison, la droite P2 sera le plus grand segment de la
droite entière NE coupée en extrême et mayenne raison. Car puisque NO est
à OP comme 0P est à PN , ainsi que les doubles de ces droites, parce que les
parties ont la même raison que leurs équimultiples ( 15. 5 ); la droite NE sera
à la droite P2 comme la droite P2 est à la somme des droites NP, 2:. Relais
la droite NE. est plus grande que P2, la droite P2 est donc plus grande que la

s. L- ; ”’-æï’ -- 7...-.. ’w a" -
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,* N I à] ta NE Tu; P2’ HÊIÇIÏV alpe: un: n P2 courrouço-

l N H e ” .1TePOU 7nç27 NP, En: u NE capa. Jupon! nazi

I I I t X h A, ’ A:[41.20.09 A0707 Ti’TjAfl’le, au; 10 perler eau-rag

N I a e x t ” n. A: a!174111404 60TH! n P2. Ira de a P2 7p T4” THçccpat

M a! I t t I I l l NN4 dupai! au: jutant; A0701: rattraper»; 70 lue: ou

N I a f N
agamie. 2071;! n T4). Katl Êmi limai Écrit! a; 7»;

I l N altrempa; draper-90;, me: 20-7: foraine: Tpmàatw’wv

la; n. l . N ’e t ,( a x eTri; 700 4:qu wAeupotç’ par» apct emmy n NE

wAeupai 021m 708 zu’Cau27. finir J? profil 7pat,u,uti

il n I N c Ncrispai! au: [Léa-0V Adam! "nantir: , exérepov vœu Tim-

I 5l I ’ t f 28 a 1 t[www «Myos- ea-Tw n manoquera auras-014w n

a! Ç N a
TCP «pat 7r7xevP0i avec: TOI) dœîenœêdlpou d’ÂÛQzO’Ç

9 t l ru ’
en"! HKDEÂDUIUÆ’l’Mzg chatonna. 07m!) 3:92: ÂezËauôc’.

IIOPI2MA.

t ’ t V a. N IEn «in roua-ou camper, on Tu; 700 quou

, N a) x I I I tnAeupatç OZHPOV 31411M261"! A0701! renvoyer"; ’TO

P2; major igitur et P2 utrâque simul NP,’
ES 5 ipsa NE igitur extremâ et mediâ ratione

secatur, et major ipsius portio est P2. Æqualis
autem P2 ipsi Id); rectæ igitur NE extremâ et
mediâ ratione sectæ major portio est Id). Et quo-

niam rationalis est sphæræ diameter, et est po- h

tentiâ tripla lateris cubi; rationalis igitur est
NE latus existons cubi. Si autem rationalis
linea extremâ et mediâ ratione secta sit , utraque

portionum irrationalis est quæ appellatur apo-
tome; ipsa t4) igitur latus existens dodecaedri
irrationalis est quæ appellatur apotome. Quod.
oportehat ostendere.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique evidens est lateris cubi extremâ

et media. s’ecti majorem portionem esse dode-
MeîËor Tptiipé Ère-w il 70:7 ËwÆeude’J’pou wAeupoÉ’. caca" 13m5.

somme des droites NP , 2.51; la droite NE est donc coupée en extrême et moyenne

raison, et P2 est son plus grand segment. Mais P2 est égal à me ; la .droite Yo est
donc le plus grand segment de la droite NE coupée en extrême et moyenne
raison. Et puisque le diamètre de la sphère est rationnel, et qu’il est égal en
puissance au triple du côté du cube ( 15. 15 ), la droite NE qui est le coté du
Cube sera rationnelle ( déf. 6. n ). Mais si une ligne rationnelle est coupée en

A extrême et moyenne raison, chacun des segments est l’irrationnelle qu’on ap-
x pèle apotome (6. 15); le. côté To qui eSt le côté du dodécaèdre, est donc

’ l’irrationnelle qu’on appèle apotome. Ce qu’il fallait démontrer.

COROLLAIRE.’

D’après cela, il est évidents que le côté du cube étant coupé en extrême et

moyenne raison , le plus grand segment est le côté du dodécaèdre.

Jdir’gxx. v ’n-’
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I
HPOTAEIE tu.

Toi; wÀeupè; 75v m’v72 07(anva indérdau

ml confirai 7:93; aiAAiiÀatç.

Brandade) ri 717; tuerie-n; rçatipotç æléflâTPOÇ a;

’AB, nul financez» navrai juif 7è T dia-75 ile-14v

(in: suiv AI’ 7g? TB, navrai 9è 73 A dia-7e frima:-

(n’ont tiret: suiv AA 7h"; AB , nazi yeypaicpew Êwl

75’s AB Âptndnmav 73 AEB , mati aimi 75v I’, A

7j? AB 77,03; ipôaiç fixeront! titi2 TE, AZ, mai

H

VPROPOSITIO XVIII.

Latera quinque figurarum exponere et com-
parare inter se.

Exponatur datæ sphæræ diameterAB, etsecetur

quidem in P ita ut æqualis sit AP ipsi FB,
in A vero ita ut dupla sit AA ipsius AB , et
describatur super A3 semicirculus AEB, et a
punclis P, A ipsi AB ad rectos ducantur ipsæ

imëedpcôœa’œy ai A2, ZB. Katl ivre) JmAii in";

Il AA 73’; AB, 794m5 a’t’Pœ iwlv ri AB 717; BA’

niveau-pédant timonier. Jim 307B! ti BA 717; AA.

a; d’à ri BA 74:3; 7th! AA 057w; 7è 0271-3 75; BA

7:95; 7è abria qui; AZ’ iacyaiwav 705p 2’671 7è

A28 7pi7aw0v 7è? AZA 791705qu amuïrai! «pipa

Ënl 75 02m3 73’; BA 703 :275 727; AZ. En: Jel

TE, AZ, et jungantur AZ, ZB. Et quoniam
dupla est AA ipsius AB, tripla igitur est AB
ipsius 13A; convertendo sesquialtera igitur est
15A ipsius AA. Ut autem BA ad AA ita ipsum
ex BA ad ipsum ex Az; æquiangulum enim est
AZB triangulum triangulo AZA; sesquialterum

igitur est ipsum ex BA ipsius ex A2. Est

PROPOSITION xvmi
Exposer les côtés des cinq figures, et les comparer entre eux.
Soit A3 le diamètre de la sphère donnée; qu’il soit coupé au point r, de

’manière que Ar soit égal à r15; et au point A, de manière que AA soit double
de AB; sur AB décrivons le demi-cercle AEB; des points r, A menons les droites
r5 , Al perpendiculaires à AB, et joignons Az, 213. Puisque la droite AA est double
de AB , la droite AB sera triple de En ; donc , par conversion, la droite BA sera
égale aux trois moitiés de AA. Mais BA est à AA comme le quarré de BA est au
quarré de AZ (20. 6), car le triangle. AZB est équiangle avec le triangle AZA
(8., 6); le quarré de BA est donc égal aux trois moitiés du quarré de Al. ’Mais

lIl.

l’M’iN’NQ-ïn" ’ n ”* ’ ’ «423.21...

. A à. I j Vu-.. -lx- . l q I fig, .-
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X f N I au ! æ l c lzou (1 711; rectifia; 141427110; urane: 1174107112

a, h A. ) Q r711; wÀzupct; 711; wupupiæoç, anti 2,77111 11 AB 11

m ? a s A.
711; ctpalpœ; ÆIGÉHQ’TPOÇ’ 11 A2 alpe; 1’711 in) 711

71171914097. 7171:5 wupœuidoç.

I 3 N
Ruhr, aval 6777210171217 Ë0’7ly ri AA 711; AB ,

a) ’ N f a, r7,917rîxa60-1’wv4 sipo: 50-7111 11 AB 711; BA. Q; à? 11

t l CI h , t A,AB wpa; 7111 BA 0117m; 70 00770 711; AB7rpÈç 7è

3 i A: I a! ’ t t ’ i Na7ro 711; BZ’ 7111777147101! apot son 70 (un 711;

N N t C NAB 7cv 0275 711; BZ. E771 de anti n 711; Gle’Pdç

J’ioÉptflpO; ÆUVÉMEI 7pI7IÀ0ta’1’wr 717; 703 miCou5

N a f e A. .1wÂzupxç. Katl t’a-7:7 11 AB 11 711; comme; âni-

MsTpoç’ il BZ cilice 703 11155011 ÊWÏ WÂEUPŒI.

i x N N a!Katl isorel i711 Écrit! ri AT 711 TE, 91777111 (:th

A, 1 t t tioula 1l AB 711; Br. Q; Je 11 AB 77,10; 7117 Br

r i N h h ’ l N067w; 7è 0Ë7ro 711; AB 77110; 70 :1770 711; BE’ J’I-

1I t ’ h N mon t N77N150-107 apr: in7i6 70 une 711; AB 70a 02770 711;

N IBE. E771 d’à nul 1ip711; (rectifier; drape-W0; du-

: 1 a. N a I n. Nvalue: ÆIWÀœa’lwv 711; 7011 0n7aeâp0u WÀéUPctç, au:

a] t c n. l 7 1 1-’ 77111 11 AB 11 711; 90921711; (TÇŒIPŒÇ dlœpe7poç’ 11

r ,I IN a l a t IBE capot 7011 0z7œeâpou 2771 7r7teupat.

dew A») du?) 703 A amadou 717 AB 213921,;

x C I C 5’ Nwpèç EpGaÈ; 11 AH, au) item-Ba) 11 AH 10-11 711 AB7,

C h ’ h N , E lmal ÊweÇu’xôw 11 HI’, zou euro 7cv 6 27:1 7111!

autem et sphæræ diameter potentiâ sesquialtera

lateris pyramidis, et est AB sphæræ diameter;
ergo AZ æqualis est lateri pyramidis.

Rursus, quoniam dupla est AA ipsius AB,
tripla igitur est AB ipsius BA. Ut autem Ali
ad RA ita ipsum ex AB ad ipsum ex BZ;’triplum

igitur est ipsum ex AB ipsius ex BZ. Est autem
et sphæræ diameter potentiâ tripla lateris cubi ,

et est AB sphæræ diameter, ergo ipsa BZ
cubi est latus.

Et quoniam æqualis est AF ipsi FB, dupla
igitur est AB ipsius BP. Ut autem AB ad BP
ita ipsum ex AB ad ipsum ex BE; duplum igitur

est ipsum ex A3 ipsius ex BE. Est autem et
sphæræ diameter potentiâ dupla lateris octae-
dri, et est ipsa AB datæ sphæræ diameter 5 ip-

sum BE igitur octaedri est latus.

Ducatur autem a puncto A ipsi A8 rectæ
ad rectos ipsa AH , et ponatur AH æqualis
ipsi AB, et jungatur HI” ,Iet a puncto 9 ad

le diamètre de la Sphère est égal en puissance aux trois moitiés du côté de la py-

ramide( 15. 15 ) , et AB est le diamètre de la sphère; la droite AZ est donc égale
au côté de la pyramide.

De plus, puisque AA est double de AB, la droite AB sera triple de BA. Mais
A8 est à En comme le quarré de AB est au quarré de BZ (8, et 20. 6 ); le quarré
de AB est donc triple du quarré de BZ. Mais le diamètre de la sphère est égal en

puissance au triple du côté du cube (15. 15 ): et AB est le diamètre de la
sphère; la droite BZ est donc le côté du cube.

Etl puisque la droite Ar est égale à rB, la droite AB sera double de Br. Mais
AB est a Br comme le quarré de AB est au quarré de BE; le quarré de AB est
donc double du quarré de BE. Mais le diamètre de la sphère est égal en puis-
sance au double du côté de l’octaèdre ( 14. 15 ), et AB est le diamètre de la
Sphère donnée; la droite BE est donc le côté de l’octaèdre.

Du point A menons la droite AH perpendiculaire à AB; faisons AH égal à A3;
joignons Hr, et du point e menons on perpendiculaire à AB. Puisque HA est

V

I .z .4-- .. . . 1 7,7 14-0.”
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D A3 mien-o; fixe» û 6K. Km) Ève) J’nrAï Ënw t1e

a. t N C l cHA Tu; Ar, 70’" 7&9 n HA 7p AB, a); Je n HA

t t N
mp3; 7M Al’ 051m n 6K 7rpôç 7m K1" 317M»

a, t C A: ’ 3] ’ sempan aux: n 6K Tu; K1" 727pawrÀœmov alan en:

t 3 î N A. 9 t A. t d ’ K70 euro Tu; 0K fou euro Tu; KT- ne. «par. am;
7&9 9K, Kr, 3711p Éva-Ï 73 aîvrà Tâç 6P, 72’61"74-

wÀeÉa-lo’y à": 795 aîvrà 757; Kr. Ian ü a; er 75

rB’mrnmAéa’loy Ëpct Êa’ri 78 aîwà 7:? ç Br 706 sin-ô

H

A8 perpendicularis ducatur 6K. Et quoniam
dupla est HA ipsius AP, æqualis enim HA ipsi
AB , ut autem HA ad AP ita 6K ad KP; dupla
igitur et (9K ipsius K1"; quadruplum igitur est
ipsum ex 6K ipsius ex KP ; ipsa igitur ex 6K ,
KP , quod est ipsum ex 6P , quintuplum est
ipsius ex KI’. Æqualis autem 61’ ipsi r3;

quintuplum igitur est ipsum ex Br ipsius ex

1:7; rK. Kœi Ëmi JmÀJÎ êd’TlV à AB 777; Br, 23v

a; AA 73; AB Éva-Ï 47’776!" A017"? a’Épat ri BA A01-

7:5; 717; AI’ ËM’Ï ÊtwÀË’ 7PI7IÀÎ1’ agita a; BI’ Tgç

l’A’ ËwwrrAaÉa-zov sipo; 1-8 aî7rà 727; Br 1-05 627:8

73’; I’A. l’IewœvrAaÉo-zoy «Pi 70’ enim) 73k Br 7’00

«173753: I’K’ 1.427501! ëpœ Ëàrris 73 «27:8 717; TK 705

42m) 717; l’A’ païen! ripez Ëa-riv9 ri rK 751"; TA.

Ket’a’Bw 737 rK Yen si rA, mû aîwà 703 A 7g? AB

wpàç ôpûaiç 5x9!» ri AM, nazi Ëwgzeâxeœ à; MB.

FIC. Et quoniam dupla est An ipsius Br, qua-
rum ipsa AA ipsius AB est dupla; reliqua igitur
BA reliquæ A]? est dupla; tripla igitur BF ipsius
FA; nonuplum igitur ipsum ex BP ipsius ex FA.

Quintuplum autem ipsum ex Br ipsius ex PIC;
majus igitur est ipsum ex IK ipso ex FA ; major
igitur est PIC ipsâ FA. Ponatur ipsi FIC æqualis

FA, et a puncto A ipsi AB ad rectos agatur

double de At, car HA est égal à AB, et que HA est à Ar comme 6K est à Kr (4. 6),
la droite 6K sera double de Kr; le quarré de 6K est donc quadruple du quarré
de Kr ( 20. 6); la somme des quarrés des droites 6K, Kr, qui est égale au
quarré de 6r( 47. I ), est donc quintuple du quarré de Kr. Mais er est égal
a r13; le quarré de Br est donc quintuple du quarré de rK. Et puisque AB est
double de Br, et AA double de AB , le reste BA sera doùble du reste M; la droite
Br est donc triple de rA; le quarré de Br est donc égal à neuf fois le quarré de
TA (20. 6 Mais le quarré de Br est quintuple du quarré de rK; le quarré de
rK est donc plus grand que le quarré de ra; la droitetK est donc plus grande
que ra. Faisons rA égal àrx; du point A menons AM perpendiculaire à AB, et

-. .tfi’l’dms 0 :- s l --f .-*
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l a. I I I
a 711g cçaîpatç drapez-po; duveiptez wervœwlamwv
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r ’ a à? t a [æ a I 10.aunÀou dÇ ou ’70 amome par œvaqpœwxou

I ’ h l N Iil KA Japet êEwyaÊvou un wÂeupœ 7’00 eÏpthvw

I V x a x c N z Il Æ t Inonne. Kan ivre: n Tnç O’Çaupotç tapez-po; 0’07-

’r’ w NK2 C I. h J1 Nsarrau, en Te Tnç rrou efwywrou me: un mon;

N A. a l I l îTao dénantirai) 7m et; 70v eÎpnptevov 2:10.01! ey-

x a] c l e a. ;qpatpoptëvw, au: 20’711! n ,uev AB n Ta; EÇdlpaç

t f I t x !(trépaner, ri Je KA 2517001100 WÂeUPat, aux: in

tu fil Ntri AK 734 AB’ ênct’rëlp’x dpd 73m! AK, AB alexan-

a t a. x I x944’2th en) wÀeupat vau ê7;rpaçpo,uevou si; 70v

9 N t a rminMv, Je où 70 eizaaéeâpov ottotyeyxpœw’rou.

l x e r I t :Kctl 2’772) Jeuwywrou [au n AB, eËot’yzwou Je n

N ’ h X N ÎMA, 7cm 7er,!) t’a-71 7p KA , 27:2: zou 7p 6K, leur

h N ’ C315i!) aiwéxoua’w aine 700 newpou, mal 307w escot-

Te’pct 745V 6K, KA ÆonLa-Ïaw 717; K1" munt-

AM , et jungatur MB. Et quoniam quintuplum
est ipsum ex Br ipsius PIC, et est ipsius quidem

BF dupla AB, ipsius vero FIC dupla RA;
quintuplum igitur est ipsum ex AB ipsius ex
KA. Est autem et sphæræ diameter potentiâ
quintupla ipsius ex centra circuli a quo ico-
saedrum describitur. Et est AB ipsa sphæræ
diameter; ipsa KA igitur ex centro est circuli a

que icosaedrum describitur; ipsa KA igitur
hexagoni est latus dicti circuli. Et quoniam
sphæræ diameter componitur et ex latere he-
xagoni et duohus decagoni lateribus in dicto
circulo descriptorum , et est quidem AB sphæræ

diameter, ipsum vero KA hexagoni latus, et
æqualis AK ipsi AB; utraque igitur ipsarum
AK, AB decagoni est latus descripti in cir-
culo , a quo icosaedrum describitur. Et quo-
niam decagoni quidem AB est lattis", hexagoni

vero ipsa MA , æqualis enim est ipsi KA,
quoniam et ipsi 6K, æqualiter enim distat a
centra, et est utraque ipsarum 6K, KA dupla
ipsius KP; pentagoni igitur est ME latus. La-

t - V chu; -.dv....n,-..-nw»L-r-MM*

joignons MB. Puisque le quarré de Br est quintuple du quarré de rK, que A13 est
double de Br, et KA double de rK, le quarré de AB sera quintuple du quarré de
KA. Mais le quarré du diamètre de la sphère est quintuple du quarré du rayon
du cercle d’après lequel l’icosaèdre est décrit ( cor. 16. 15 ), et AB est le diamètre

de la Sphère; la droite KA est donc le rayon du cercle d’après lequel l’icosaèdre
est décrit; la droite KA est donc le côté de l’hexagone décrit dans le cercle dont
nous venons de parler. Et puisque le diamètre de la sphère est composé du côté de
l’hexagone et de deux côtés du décagone, ces polygones étant décrits dans le

cercle dont nous venons de parler (16. 15 ), que AB est le diamètre de la Sphère, ’
que KA est le côté de l’hexagone, et que AK est égal à AB , chacune des droites AK,

AB sera le côté du décagone décrit dans le cercle d’après lequel on a décrit l’ico-

saèdre. Et puisque AB est le côté du décagone, et MA le côté de l’hexagone, car

la droite MA est égale à KA, parcequ’elle l’est à 8K (14. 5 ), ces droites étant égale-

ment éloignées du centre, et puisque chacune des droites 6K, KA est double de Kr,

I
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tus autem pentagoni est latusicosaedri; ico-
saedri igitur est MB latus.

Et quoniam ZB cubi est latus, secetur ex-
tremâ et mediâ ratione in N, et sit major portio

NE; ipsa NB igitur dodecaedri est lattis.

Kctl Ëwelii 717i; c’Çcu’potç chipent»; intubât:

717; Mir Al wÀeupâç Tif; wupatptiâloç doucine:

N N 3 ’ tu IdyloÀl’d, Tu; à? 700 curaefpou 71463 BE dompter

i Il a I N I
’ Êtwîxaa-iwvllt, ’rnç æ; vau uuCou Tu; ZB hydne:

a»: curetais: A

feta»:- h *

f N I
TptwÀwz’œv’ oi’aw â’pct M5 Tu; codipœçîtœlxevpoç

Furet et Ê TOIOU’TwV ai Èv ’nîç 7m et Mo; 7’60’-

H al e t n. a I N e t ncapter, n de 70v oxrœeîpou Tplaw, n J 700

I N t a
miCou J’uo’ ti’ô alpe. Tnç wupdpiæoç wÀeupœ Tu;

h N 3 I A. I 3 h Q Ipar TOI) oxruefpou wÀeupaç domptez 207w 27n-

N «P N iTPITDÇ, en; «là trou utËCou foraine: élut-À» ’ il de

Et quoniam Sphæræ diameter Ostensa est ipsius

quidem AZ lateris pyramidis potentiâ sesquial-
tera, lateris vero BE octaedri potentiâ dupla, late-

ris autem ZB cubi potentiâ triplâ, quarum igitur

partium sphæræ diameter potentiâ estsex, earum

pyramidis latus quatuor , octaedri trium , cubi
autem duarum; ergo pyramidis lattis quidem
lateris octaedri potentiâ est sesquitertium ,
cubi vero’potentiâ duplum 5 latus autem octae-

la droite MB sera le côté du pentagone (10. 15 ). Mais le côté du pentagone est
le côté de l’icosaèdre ( 6. 15 ) ; la droite MB est donc le côté de l’icosaèdre.

Puisque la droite ZB est le côté du cube; que cette droite soit coupée en ex-
trême et moyenne raison au point N, et que NB soit le plus grand segment; la
droite NB sera le côté du dodécaèdre ( 17. 15 ). t

Et puisque l’on a démontré que le quarré du diamètre de la Sphère est égal aux

trois moitiés du quarré du côté AZ de la pyramide, au double du quarré du côté BE

de l’octaèdre, et au triple du quarré du côté 2B du cube, si le quarré du diamètre

de la sphère contient six parties, le quarré du côté de la pyramide en contiendra
quatre, le quarré du côté de l’octaèdre trois , et le quarré du côté du cube deux;

le quarré du côté de la pyramide est donc égal aux quatre tiers du quarré du côté

de l’octaèdrc, et au double du quarré du côté du cube; et le quarré du côté de

-v î a. 1*: n’ .,.-x2:-;:a-.. fi p. erïw A n 7;! "k w gnou-V MW:
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ver? éavaëâpou viiç vau" M’Cou «Purifier agrafiez.

Ai Mir our eipnpte’rou vair vpuÊir exaucé-rait! WAeu-

X I t I x I
par , A27!» (l’a wupezpid’og nul éxvaeà’pou mu nuCou,

Q 3 I 3 I e N Ccvpoç dÂÂnÀdç eiclr tr loyal; pavait," au d’à MI-

x I t ri N x Cr[vau No, A2340 J’n "7.217 vau eiuovæe’â’pou me: n

N ’ - a si l
vau J’anàzccealpou, ou’ve 7rpàç aËÀM’Aaç cuve :vpaç

x t 2 f A à)vaç wpoelpmteretç eîclr er A6703; pnvozç, ŒÂ07’ÛI

I a t x a I c. t a Igap 2mn, n ,uey eAavvwr, n de draveur.

’ C N , IOvl fils parfum servir n vau emovoteé’pau wÀeupoÈ

e N n. I N la MB vnç vau J’wà’enœeà’pou vu; NE J’etËopœr

N

ouvwç. ,
x t a Il r a x I NEn: 741p moyenner son va ZAB vprywror va)

I î C C h l.ZAB vprywrcp, airaiÀofyo’r 20v" a); a AB vrpoç vnr

q e t x x mBZ cuva); n ZB 7rpo’ç var BA. Kau Ève; vpztç

a N I I a a] C c l teuÛazcu airaAayor etc-tr, tavlr œç n wpwvn wpoç

q h h A: I h lvair vpz’vnr ouvra; va rifla va; 7rpwvnç wpoç va

a x m I al a] C ( t lune va; fauvepetç’ evvlrupot sa; n AB 7rpoç var

I t N t t a t w vBA sève); v5 cirre vnç AB vrpoç v0 carra vnç BZt

Q t E cl lairai7ratîur alpe; tu; n AB vrpàç vrir BA ouvwç va

A. t t N N t e(in!) vu; ZB 7rpôç va 427m vu; BA. TPIWÂH de n

h- I SI l ’ t N NAB va; BA’ vpmÀœwor capot va navra vu; 2B vau

dri lateris cubi potentiâ sesquialterum. La
tera igitur dicta trium figurarum , dico et pyr

midis et octaedri et cubi inter se esse
rationibus rationalibus; reliqua vcro duo, dit
et icosaedri , et dodecaedri, neque inter se
neque ad dicta sunt in rationibus rationalibu:

irrationales enim sunt, illa quidem minor
hæc vero apotome.

Majus vero esseicosaedri latus MB dodecaed
latere NB ita ostendemus.

Quoniam enim æquiangulum est ZAB trian

gulum triangulo ZAB , proportionaliter est ut A

ad BZ ita ZB ad BA. Et quoniam tres recl:

proportionales sunt, est ut prima ad tertiat
ita ipsum ex primâ ad ipsum ex secundâ; et

igitur ut AB ad BA ita ipsum ex AB ad ipsur

ex B2; invertendo igitur utAB ad BA ita ipsum e

ZB ad ipsum ex BA. Tripla autem AB ipsius BA

l’octoèdre sera égal aux trois moitiés du quarré du côté du cube. Les côtés des troi:

figures dont nous avons parlé, je veux dire les côtés de la pyramide, de l’oc-
taèdre, et du cube, sont donc entr’eux en raisons rationnelles ; mais les deux côté:
restants, je veux dire les côtés de l’icosaèdre et du dodécaèdre ne sont point en-
tr’eux , ni avec les cotés dont nous avons parlé , en raisons rationnelles, parce qu’ils

sont irrationnels , l’un étant une mineure (16. 15), et l’autre un apotome (17. 15),

Nous démontrerons de la manière suivante que le côté M8 de l’icosaèdre est
plus grand que le côté NB du dodécaèdre.

Puisque le triangle ZAB est équiangle avec le triangle ZAB , la droite AB sera à
BZ comme ZB est à BA (4. 6 Et puisque ces trois droites sont proportionnelles , la
première est à la troisième comme le quarré de la première est au quarré de la
seconde (cor. 20. 6 ),- la droite A8 est donc Çà BA comme le quarré de ne est
au quarré de BZ; donc, par inversion, AB est à BA comme le quarré de 2B est
au quarré de BA( cor. 4&5 ). Mais A3 est triple de BA,- le quarré de ZB est donc

.-
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triplum igituripsum ex ZBipsius exçA. Estautemvivré vIÎç BA. E6"?! d’à au) vé in") v5; AA voU

givra v5; AB vevpatvràa’flor’ 537007 7*lP il AA vît;

AB’ peîZor ripa. v8 enivrai v5; AA var"; givra v5;

ZB’ parfum cipat rai a; AA vif; ZB’9’ WOÂÂê n’épat

ri AA vif; ZB gaufrer io’vl’. Kan) vil; [Mir AA duper

me? juin-or Àôyor vevpnpte’rnç và gazer vuiiptcê

Ëo’vlr ri KA , ËweiJ’timp si ,uèr AK ifwyairou inlr,

à æ KA &MWJVW’ 717; d’à ZB 5!!ka nui paie-or

et ipsum ex AA ipsius ex A]! quadruplum; du-
pla enim AA ipsius AB; majus igitur ipsum
ex AA ipso ex ZB, major igitur et AA ipsâ
ZB; multo major igitur est AA ipsâ ZB. Et
rectæ quidem AA extremâ et mediâ ratione

sectæ major portio est KA, quoniam AK qui-
dem hexagoni est latus , ipse veto KBA decagoni;

H .
U QEZMN

A K AA B
A6341: vautroit"; vé flatter vpiiuai Ëa’vzr ri NB°

gazer Æpa à KA vil; NE. Ian a? à KA 752° AM-

ululer aïpd. il AM v5; NB. Tiïç à”: AM ,ueiËwr

ivvir” ri ME? man; épaté MB 7r7teupa’t 030cc 1’06

einomiJ’pou ,ueijr Ëuvi v3; NB wAeuprïç adam;

voô’ J’wJ’exaêJ’pou. Omp Un attifai.

rectæ autem ZB extremâ et mediâ ratione sectæ

major portio est NE; major igitur KA ipsâ
NE. Æqualis autem KA ipsi AM5 major igitur
AM ipsâ NE. Ipsâ autem AM major est ME;

ergo ipsa MB, latus existens icosaedri, multo
major est ipsâ NE existente dodecaedri latere.

Quod oportebat ostendere.

triple du quarré de BA. Mais le quarré de An est quadruple du quarré de AB,
car AA est double de AB; le quarré de AA est donc plus grand que le quarré de
ZB; la droite AA est donc plus grande que la droite ZB; la droite AA est donc
à plus forte raison plus grande que ZB. Mais KA est le plus grand segment de
la droite AA coupée en extrême et moyenne raison, à cause que AK est le côté
de l’hexagone, et KA le côté du décagone (g. 15) , et que NE est le plus grand
segment de la droite ZB coupée aussi en extrême et moyenne raison; la droite KA
est donc plus grande que NB. Mais KA est égal à AM; la droite AM est donc plus
grande que NB. Mais la droite MB est plus grande que AM ( 19. 1 ); la droite M8 ,
qui est le côté de l’icosaèdre, est donc a plus forte raison plus grande que NB,
qui est le côté du dodécaèdre. Ce qu’il fallait démontrer.

- w--n oWLgL-gdxb’ ” a. A . l ’I H
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Axaozk
12ml yèp d’mÀti’ Ëa’vIr ri AA viï; AB, vpmîfi

cipot il AB v5; BA. Q; d’à a; AB vrpo’; vtir BA

r K ’ l N N.kow; vo une vu; AB wpàç và durci va; BZ, d’ici

K ’ 6’ t Nva ivoywrtor 219d! v0 ZAB vpiywrar vau ZAB vpi-

I l ,1 t a x N N a tgrainier vpzvrAœa-Ior upas va une vu; AB vau aura

N l . l l î N A» l «ava; BZ. Edzixen d’2 va aima va; AB vau Âme va;

, l I a] l l NRA WEV’TatWÂcLO’IOV’ nerve capot vu cirre va; KA

x N 3 l A I Xvpmt vox; euro vu; 2B in Èvvz’r. AÀÀœ vpt’ot val

7 l m [l A. ’ l A: l l àcuve vn; ZB if vwr :1er va; NB Margaret www

x l a! x, a l t il? A: a t A.au: werva otpat va une vu; KA a; vwr euro va;

1 a et a t r l NNE Maïa: 207572’ wvve mai er vo ot7ro vu; KA

e t a. a t A: I Ine; vau une va; NB imiter ivvz’ [Migrer alpe:

r n x c a. i a] ca KA vu; NE. Ivn d’2 a KA vip AM’ jaugeur otpat a

N N I e u mKA vu; NB’ vroÀÀço âpat a ME vu; BN Mêlëwt’

a )
wvir. 0772p èd’u d’eîëdl.
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ALI’TEE.

Quoniam enim dupla est AA ipsius AB, tripla

igitur AB ipsius BA. Ut autem AB ad BA ita
ipsum ex AB ad ipsum ex BZ, propterea quod
æquiangulum est ZAB triangulum triangulo ZAB;

triplurn igitur ipsum ex AB ipsius ex BZ. Osten-

sum est autem ipsum ex A15 ipsius ex KA
quintuplum; quinque igitur ipsa ex KA tribus
ipsis ex ZB æqualia sunt. Sed tria ipsa ex ZB ma-

jora sunt sex ipsis ex NE; et quinque igitur ipsa

ex KA sex ipsis ex NB majora sunt; quare et
unum ex KA uno ex NB majus est; major igitur
KA ipsâ NB. Æqualis autem KAipsi AM5 major

igitur KA ’ipsâ N13 5 multo major igitur est M3

ipsâ. EN. Quod oportebat ostendere.

AUTREMENT.
Car puisque AA est double de AB, la droite AB est triple de BA. Mais la droite AB

est à BA comme le quarré de AB est au quarré de B2, parce que le triangle
ZAB est équiangle avec le triangle ZAB( 8. 6); le quarré de AB est donc triple
du quarré de BZ. Mais on a démontré que le quarré de AB est quintuple du
quarré de KA; cinq fois le quarré de KA est donc égal à trois fois le quarré de
ZB. Mais trois fois le quarré de ZB est plus grand que six fois le quarré de NE ,-
cinq fois le quarré de KA est donc plus grand que six fois le quarré de NB; une
fois le quarré de KA est donc plus grand qu’une fois le quarré de NB; la droite
KA est donc plus grande que NE. Mais KA est égal a AM; la droite KA est donc
plus grande que NE; la droite MB est donc à plus forte raison plus grande que
la droite BN. Ce qu’il fal-lait’démontrer.

.-. Î. au"... fia t v4
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AHMMA. A LEDÏDÏA.
Or: fi qui; 7è aîwâ 757g ZB ÊE 75v aîrrà 75; Tria Vero ipse ex ZB majora esse quam se:

BN peizové En: , 421’5on 057m. ipsa ex BN , ita ostendemus.
15ml 702p Hillê’àw ËnÏy il BN 15; NZ , ’rè gîpœ Quoniam enim major est EN ipsâ NZ, ipsum

67:3 75v ZB, EN pagifây in: 700 Ô7n3’ 7657 BZ, igitur 5111) Z3, BN majus est ipso sub BZ, ZN;

t A. A. c . A. . -ZN- To 5,24 67:3 un BZ, BN peut 7’00 U775 BZ, lPSllm igitur sub BZ, EN cum ipso Sub BZ, ZN

IN jaffai! ln"! Ê aluminer 70:7 15773 BZ , ZN. majus estquam duplum ipsius sub BZ, ZN. Sed
Aval 73 pÈv 157:3 ZB , .BN peut 70:7 :3775 BZ , ipsum quidem sub ZB, EN cum ipso sub BZ, ZN

t S t a . c x . .IN 7° 17" TMZB w?!” 73 J? un"; BZ, ZN t’a-av ipsum ex ZB est; ipsum autem sub BZ, ZN

N ’ l N al I l l . . - -Tl,» (me n; BN’ «qui! gap mal pua-M M701! ne æquale lpSl ex EN; extramâ emm et medlâ ra-

LEMME

Nous démontrerons ’de la manière suivante que trois fois le quarré de ZB est

plus grand que six fois le quarré (le EN. t
Car puisque BN est plus grand que NZ , le rectangle sous ZB, BN est plus grand

que le rectangle sous BZ , ZN; le rectangle sons BZ, BN, conjointement avec le rec-
tangle sous BZ, ZN, est donc plus grand que le double rectangle sous BZ, ZN-
Mais le rectangle sous ZB , BN , conjointement avec le rectangle sous B2 , ZN, est

»- le quarré de ZB (2. 2), et le rectangle sous BZ, ZN est égal au quarré de 1m,

HL tæ*
4.744 m. -.k’r’7fiïfl A r qhb’lîïs tir? fi g . V "L
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f l t x A e t N ,,. , . p .- . . ."qua-u; a .12 licitât To N, zou To U7ro 760V œxpwv none secta est BZ ln N, et lpsum sub extremis
Î’ŒOV ’74; 62775 7’75 M5071? 75. glu c535 7175 23 æquale est ipsi ex mediâ; ipsumigitur ex ZB ma-

11-551," à?" aunât-4171,00 70’; 6275 Tilt BN2’ à!) alfa jus est duplo ipsius ex EN; unum igitur ex ZB
I ’ 78 :2373 75; ZB claie ne"? 027:3 7179 EN 512756? duobus ipsis ex BN majus est; quare et tria ipsa

Î ËO’TJV’ 63776 Mil 773131 Tel 82775 Tilt ZB 7631! ohé ex ZB quam sex ipsa ex EN majora sunt. Quod
; 75;-l BNyeiÇ’wu’ Écrit. 0,721 37’521 défet. 013011chostendere.

EXOAION. s SCHOLIUM.Ailîvw N g?! flapi Tel EÏPPIXAgî’Œ 775W? 0’901,- Dico et prætcr dictas quinque figuras non
1090H?Il 0’; ËU’ÎTŒÊ’lÔ-ÊTW 275559" 59577104551 WëP’ÊXO” Constitui aliam figuram contenlam sub et æqui-

luat’ov 1571-5 ÎaaWÀeu’pwv Te 7.1l iao’ywviwy 702w lateris et æquiangulis æqualibus inter se.

î, oiÀÀiiMiç.
Tara ,uëv flip aléa Tptyaivwv , oËÂÂ’ midi oÊ’ÂÂwV Etenim ex duobus quidem triangulis, et
Ut J59 37,7;ÆW, 57-2ng 7min où ava-raôfia-g-rœfl, aliis duobus planis, solidus angulus non cous-

« Yl 7.175 Axé TPIÆV TPFyagywv à 7;; WUPdMl’Jxoçallàflol Axel tituetur. . Ex tribus vero triangulis angulus

l Ï, Tara-1’va il 705 ônîde’îpou, dm; 9è flétri-e :1705 Pyranlldls’ ex quaiuor ,auœm mm ocmedri ’

,7 , , . t t d, , , , ex qumque autem ipse icosaedri; ex sex verov EEZÎIÔZI:ÆPJU” U770 de jà: TF’TIÙ’WV ’NWÂÊIUPW’ Te triangulis et æquilateris et æquiangulis ad unum

. m" WÛPWWV "in; a" ("www Eyl’m’rdluel’wl’ mm punctum constitutis mon erit solidus angulus,
2’5le fripai yawls: , 051m1; 7&9 73?; 7:8 irowàeu- existente enim angulo æquilatel’i trianguli dua-
Pou TFI’yùll’ùU paria; Illusian ËFÜiÏç, ê’o-oy-rou a; bus tertiis recti, erunt illi sex anguli quatuor

a; parce que la droite BZ est coupée en extrême et moyenne raison au point N, et
que le rectangle sous les droites extrêmes est égal au quarré de la droite
moyenne (i7. 6); le quarré de ZB est donc plus grand que le double du quarré de
5?? EN; une fois le quarré de ZB est donc plus grand que deux fois le quarré de
EN; trois fois le quarré (1612B est donc plus grand que six fois le quarré de
Ï EN. Ce qu’il fallait démontrer.

SCHÛLIE.sa: -i - Je dis aussi qu’excepté les cinq figures dont nous venons de parler , on ne peut
u ËÎËËrÏ . 3*”.pas construire une autre figure qui soit contenue sous-des figures équilatérales et

eqmangles.
Car on ne peut pas construire ur. angle solide avec deux triangles, Dl avec deux

MN,»... s

.
autres plans (dei. n. il). Mais avec trois triangles, on construit l’angle de la
pyramide; avec quatre, l’angle de l’octaèdre, et avec cinq, l’angle (le l’icosaèdre.

Avec six triangles équilatéraux et équiangles, on ne peut pas construire un angle
solide en un même point; car un (les angles d’un triangle équilatéral étant égal

Av

* .-.. v 7.. A .tdv - un 1 4- J tu H:- .4. ..i -Mft X. ma» » - -w-A--a...ta..n-.11........a.’.a v -.. .’T.. : r. a - t’ l a
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n. si d a r r]if 72017:;me 5,09m; in: , omp «durion-av, amarrez

l 1 I i I Qflip flépeà janvier 67:0 natrum»! n TeûïdeV cp-

n. I x t r x t ain c .0M WEPIEXETŒI. Ara 7a: auna «in ou e 07m

I N a I t Iangoras: 53 ÊE 7mm"! mandais: GTQPECL 7mm

t l a. C a.aurifia-rat. T973 Je revpzywrœv 791m n nu

1 , , r t t I vauquou 7mm mpzexerœr une Je TEO’O’dpàw a -

N a ’ I ’ 0 I bmur, «and: 74:? mm" Tao-raps; op au. Ira

l. ’ ’ a l ( là mwrœyaimv Ïaowîtevpaw un: l’entourer, u7ro

t A. C a. I Q a i Ipar TleV n 700 J’æJ’ezaeJ’pou’ u7ro Je ramagent

Q I t N N ’ ’aJ’umrov, ado-n; 701p T"; vau 7rev’rzçwrou ma-

l 1 a . m x I alWÂEUPOU4 7mm; opônç un nept’îrvou, nov-rat

e I I I à a. 1 1au TiffaPEç 7&3ku Tes-capa»! apôœy petCouç, omp

’ I x x c i z c I«dîneur. Ou’J’e psy u7ro ronflera»: empan: 07;"-

: x l
peiner WEPIG’XâÜfla’ETdI UTEPEŒ 7wriœ, allai To

, x ü t t , l Idans œuvrer 067. in 17de 7a. attrapera verre

I a: a. i ICanbttzTcL eTepov extipatô a-repeov marneurs-rat:

C a I au7ro iaawÀeupwv au: 1,60760?in wepiepcôyeyoy.

rectis æquales, quod impossibile; omnis enim
solidus angulus .sub minoribus quam quatuor
rectis continetur. Pr0pter eadem utique neque ex
pluribus quam sex angulis planis solidus angulus
constituitur. Sub quadratis autem tribus cubi an-
gulus continetur 5 sub quatuor vero impossibile;

essent enim rursus quatuor recti. Sub autem peu-

tagonis æquilateris et æqujangulis , sub tribus
quidem angulus dodecaedri7 sub quatnoüero
impossibile , etenim cum sit angulus pentagoni
æquilateri rectus et ejus quinta pars , erunt qua-
tuor anguli quam quatuor recti majores, quod
impossibile. Neque quidem sub polygonis aliis

figuris constituetur solidus angulus , propter
idem absurdum ; non igitur præter dictas quina
que figuras alia figura solida censtitueîur sub
æquilateris et æquiangulis contenta. Quod opor-

tebat ostendere.0,19 Un J’e’ÎEau.

aux deux tiers d’un angle droit, six de ces angles seront égaux à quatre droits,
ce qui est impossible , à cause que tout angle solide est contenu sous des angles
dont la somme est plus petite que quatre droits ( et. 11 Par la même raison,
un angle solide ne pourra être construit avec plus de six de ces angles plans.
L’angle du cube est contenu sous, trois quarrés; or un angle solide ne peut pas
être contenu sous quatre quarrés, car il serait contenu sous quatre angles droits.
Quant aux pentagones équilatéraux et équiangles, l’angle du dodécaèdre est

compris par trois de ces pentagones, et un angle solide ne peut pas être compris
par quatre; car un des angles d’un pentagone équilatéral étant égal aux six
cinquièmes d’un angle droit, quatre de ces angles seraient plus grands que quatre
droits, ce qui est impossible. On ne pourra donc construire un angle solide
avec d’autres polygones, à cause de la même absurdité. On ne peut donc pas,
outre les cinq figures dont nous venons de parler, construire une autre figure
solide comprise par des figures équilatérales et équiangles. Ce qu’il fallait dé-

montrer. l
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AHMMA.

07: JÊ il 703 iaowÀeu’pou 7e! nazi iasorywyiou

wwrwyoivou Maria ôpôri En: ml WÉMWTDV , 057w;
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sulky; 5 ABTAE , nazi eiMitpÛw cuirai; 73 uiwpov
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ZA, ZE’ fixez cipal. ramona? rai; 7rpàç 707; A,

N x î xB a T, A , E , Tou47rev717airov 7min. Km me: a;

T
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LEMMA.

Et æquilateri autem et æquianguli pentagoni
angulum rectum esse et quintum ita ostenden-
dum est.

Sit enim pentagonum et æquilaterum et æqui-
angulumABl’AE , et describatur circa ipsum cir-

culus ABPAE, et sumatur ipsius centrum Z, et
jungantur ipsæ ZA , ZB, ZF , ZA, 2E; bifariam

igitur secant ipsos ad puncta A , B, F, A, E
pentagoni angulos. Et quoniam ipsi ad Z quin-

A

que anguli quatuor rectis æquales sunt , et sunt
æquales; unus igitur ipsorum, ut ipse AZB, unvus

rectus est præter quintam partem; reliqui igitur
ZAB , ABZ unus sunt rectus et quinte pars. Æqua-

lis autem ZAB ipsi ZBr; et totus igitur aux; pen-

tagoni angulus unus est rectus et quinta pars.
ici-n 5,365 ç nazi weyw’rolu7. Omp ta. 4275m. Quod oportebat ostendere. ,

LEMME.

On peut démontrer de la manière suivante qu’un angle d’un pentagone équila-
téral et équiangle est égal aux six cinquièmes d’un angle droit.

Soit ABFAE un pentagone équilatéral et équiangle; circonscrivons à ce polygone

le cercle ABrAE; prenons le centre z de ce cercle , et joignons ZA , 213 , zr, 2A , 25;
ces droites couperont en deux parties égales les angles en A, B , r, A, E (r4. 4).
Puisque les cinq angles en;z sont égaux à quatre droits, et qu’ils sont égaux,
chacun de ces angles, comme AZB , sera égal à un droit moins un cinquième; la
somme des angles restants ZAB, ABZ est donc égale à un droit plus un cinquième
(52. 1 Mais l’angle ZAB est égala l’angle ZBr; l’angle entier ABr du pentagone

est donc égal à un droit plus un cinquième. Ce qu’il fallait démontrer.
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DEFINITIONES.

1. Data magnitudine dicuntur, et spatia, et
lineæ, et anguli , quibus possumus æqualia in-

venire.
2. Ratio dari dicitur , cui possumus eamdem

invenire. I V5. Rectilineæ figuræ specie dari dicuntur,
quarum et angulidati sunt ad unum, et ratio-
nes laterum inter se datæ.

4. Positione dari dicuntur, et puncta , et
lineæ’, et anguli, quæ eumdem semper situm

obtinent.

LES DONNÉES

ÏUEUCLLDE

1. Des espaces, des lignes , et des angles, auxquels nous pouvons trouver des
grandeurs égales, sont dits donnés de grandeur.

2. Une raison est dite donnée, quand nous pouvons lui en trouver une qui
soit la même.

5. Des figures rectilignes, dont chacun des angles est donné, et dont les
raisons de leurs côtés entre eux sont données, sont dites données d’espèce.

4. Des points , des lignes, et des angles qui conservent toujours la même Situa-
tion, sont dits donnés de position.
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LES DONNÉES D’EUCLIDE.

5. Circulus magnitudine dari dicitur , cujus
datur ea quæ ex eentro magnitudine. ,

6. Positione autem et magnitudine Circulus
dari dicitur , cujus datur centrum quidem po-
sitionc , ea vero ex centro magnitudine.

7. Segmenta circulorum magnitudine dan’
dicuntur, in quibus et anguli dati sunt , et bases

segmentorum magnitudine. . l
8. Positione autem et magnitudine segmenta

dari dicuntur , in quibus et anguli dati sunt
magnitudine , et bases segmentorum positione et
magnitudine.

9. Magnitude quam magnitudo , datâ , major
est, quando , ablatâ datâ, reliqua eidemæ qualis

est.
10. Magnitude quam magnitudo, datâ, minor

est, quando , adjunctâ datâ, tota eidem æqua-

lis est- .n. Magnitudo magnitudine , daté , .major

5. Un cercle , dont le rayon est donné de grandeur, est dit donné de grandeur.

6. Un cercle, dont le centre est donné de position, et le rayon de grandeur,

est dit donné de position, et de grandeur. .
7. Des segments de cercles sont dits donnés de grandeur,flquand les angles

qu’ils comprènent , et les bases de ces segments sont donnés de grandeur.

8. Des segments sont dits donnés de position et de grandeur, quand les
angles qu’ils comprènent sont donnés de grandeur, et que les bases des segments
sOnt données de position , et de grandeur.

g. Une grandeur est plus grande qu’une autre grandeur, d’une grandeur donnée,

quand la grandeur donnée étant retranchée de la plus grande, le reste est égal
à la plus petite.

A . . Io. Une grandeur est plus petite qu’une autre grandeur d’une grandeur donnée ,
5 r. Quand la grandeur donnée étant ajoutée à la plus petite, la somme est égale à

la plus grande. ,l n. Une grandeur est plus grande à l’égard d’une autre, d’une donnée, qu’en

V, -3. . . - , en -5 l l f. a i ’ f je H. -Ë:».’XÊL.n-;H.- 4-4 . . .5] [nil -’ ’ (a. -WMK.KJ *-:&’ il-t; ’ V
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LES DONNÉES D’EUCLIDE. V 303
est quam in ratione, quando, oblatâ datâ,
reliqua ad eamdem rationem habet datam.

12. Magnitudo magnitudine , datâ , minor est

quam in ratione, quando, ajdunctâ datâ, tota
ad eamdem rationem habet datam.

15. Deducta recta est, quæ a dato pnncto
ad rectam positione ducitur in dato angulo.

14. Educta recta est, quæ a dato puncto in
rectam positione ducitur in dato angulo.

1 5. Contra positione recta est, quæ per datum

punctum datæ positione rectæ parallela ducitur.

raison, quand la grandeur donnée étant retranchée, le reste a avec l’autre une
raison donnée.

,3. une grandeur est plus petite à l’égard d’une autre, d’une donnée, qu’en

raison, quand la grandeur donnée étant ajoutée, leur somme a avec l’autre une
raison donnée.

15. Une droite est dite abaissée, lorsqu’elle est menée , dans un angle donné ,
d’un point donné à une droite donnée de position.

14. Une droite est dite élevée, lorsqu’elle est menée, dans un angledonné,
d’un point donné dans une droite donnée de position.

15. Une droite est dite de juxta-position, lorsqu’elle est menée par un point
donné parallèlement à une droite donnée de position.

1’ ’var) ’ - .... w W4 h- «2A i V’ 1-)! ’ * ’4’ 1’ A. 1-34; V ’
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11130124212 é.

Tâv «l’adopte’vwv jaugeât, 5 A6943; 5 7rpàç ËAAnÀœ

défia-ou.

Èww Æeæoyévœ ,ueyÉÛn 7è A, B° Àéyw 5’71

703 A 7rpàç 78 B A570; 36-7) J’oôez’ç.

PROPOSITIO I.

Datarum magnitudinum ratio inter se datur.

Sint datæ magnitudines A , B ; dico ipsius
A ad B rationem esse datam.

DHUU’»

Ève) yàp J’e’J’ov-ou 73 A, J’uvawo’v Éva-w m3153

Ïvov flopiaaweau. Hanop’o-Üwt, mal 75 T.
fichu! Être) J’eJ’ope’vov Ëm’l 73 B, Joyau-69 Ërrw

4511;; l’a-av rapina-6m. fieqopi’o-Gw, and ’ëG’Tw 76

A. 15ml 05v Ïo-ov 20-7) 76 [:tÈv A 7:6; I’, Tri J’È B

A’ 3::va in de 73 A 7:95; 13 r odwnç’ 78 B
wpàç’ 73 A’ ËvœÀÀaËE Jim? à; 75 A wpàç ’rà B 06’740;

75 r m3; ira A. TO5 A alpe: 7:93; 78 B A694);
t’a-Tl 9065:? a ouïs-à; 7le attitré? wewépzrÜau 5 7017

r ripe); d’6 A. 0729 3’921 ’J’e’ÎEuts.

Quoniam enim data est A , possibile est illi
æqualem invenire. Inveniatur, et sit P. Rur-
sus , quoniam data est B , possibile est ipsi
æqualem invenire. Inveniatur, et sit A. Quo-
niam igitur æqualis est quidem A ipsi P, B
Vero ipsi A; est igitur ut A ad P îta B ad A;
permutando igitur ut A ad B ita P ad A. Ipsius
igitur A ad B ratio est data 5ieadem enim
eidem inventa est , ea ipsius P ad A. Qüod
Oportebat ostendere.

PROPOSITION I.
La raison qu’ont entre elles des grandeurs données, est donnée.

Que les grandeurs A , B soient données; je dis que la raison de A à B. est

donnée. *
Car puisque A estdonné,il est possible de luitrouver une grandeur égale (déf. x);

qu’elle soit trouvée, et que ce soit r. De plus , puisque B est donné , il est pos-
sible de lui trouver une grandeur égale; qu’elle soit trouvée, et que ce soit A.
Puisque A est égal à r , et que B est égal à A, la grandeur A sera a r comme
BÎ est à A; et, par permutation, A sera à B comme r est à A ( 16. 5). La raison
de A à B est donc donnée’( déf. 2 ); car on lui en a trouvé une qui est la même,

savoir, la raison de r à A. Ce qu’il fallait démontrer.

ç l-.FA ,- .Ç ua, wirvxm 18’ .03.
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nporAziz a. PBO’POSITIO Il.
Eèv J’eJ’ope’yov piyeûoç wp5ç JAN), 71 pëyeûoç Si data magnitudo ad aliam quamdam mag-

Aéyov Ëxp J’eîoyéyoy,æéîo7azuçineïvo 797y27ê6e1. nitudinem rationem habeat datam , datur et

illa magnitudine. -Aeæoflgyw 7è, F6490; 75 A on"); JANS on Data enim magnitudo A ad aliam quamdam
FÊTEBOÇ 75 B Àâyoy Ëxéfrw J’eÆapévow 7&2,sz 5’71

ÊÉÆoTatt’ 75 B 753 54,272,921.

magnitudinem B rationem habeat datam; dico
dari ipsam B magnitudine.

A

B!A

Emi 7è!) flic-m: 75 A, (Puma-6;: Ëa-rw 461-5 Quoniam enim data est A , possibile est ipsi

q a a I I
fera)! wopz’rmaûm. Henopicôw, nazi Écran) 7o2 r. æqualem invenire. Invenlatur , et 51t F. Et

Rai ivre) flâna; à 708 A wPàç çà B Moyen, 037w; quoniam data est ipsius A ad B ratio, ita enim

3 supponitur, possibile est ipsi æqualem invenire.
Inveniatur, et sit ipsius P ad A ratio. Et qu?-
niam est ut A ad B ita Fad A ;-permutando igitur

est ut A ad F ita B ad A. Æqualis autem A ipsi

7559 677611217511, Joyaux-Liv in"! 4679:" 75v 70m:
vroPIa’azrÛetç. Hewopx’a-ew, un) 307w ci 70:7 1’ 717:5; 75

A Àâyoç. K1) 5,7721, E0717 à; 75 A 97,35; 75 B

057m; 75 T 731:5; 75 A’ ËvœÀÀaËE cipal. Ëarrlv à; 75

A 7795; 75 r 057w; 75 B vrp5ç 75 A. 170v æ 75 A 1’; æqualis igitur et B ipsi A 3 data igitur est B
7go" I" Ïa-tw zip; MM 75 B 797 A° flâna: à’pœ 75 magnitudo, æqualis enimipsi inventa est ipse. A.

I x! t î N I lB [4276905 nov qui) «une WiWOPlWœl 7o A.

PROPOSITION Il.
Si une grandeur donnée a une raison donnée avec une autre grandeur , celle-ci

est donnée de grandeur.
Que la grandeur donnée A ait une raison donnée avec une autre grandeur B ;

je dis que B est donné de grandeur.
Car puisque A est donné, il est possible de lui trouver une grandeur égale

. . (déf. I ); qu’elle soit trouvée , et que ce soit r. Et puisque la raison de A à B est

5 donnée, par supposition, il est possible de lui trouver une raison qui soit la
È." même. Qu’elle soit trouvée, et que ce soit la raison de 1" à A. Puisque A est à

’ B comme r est à A, par permutation, A sera à r comme B est à A. Mais A est t
égal à r; donc B est égal à A; la grandeur B est donc donnée, puisqu’on a
trouvé son égale A (défi 1).

Il]. 39
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HPÔTAEIE 7’. PROPOSITIO III.
E551! Êeîoyêm payée" 55300-54081: cum-26,7, au) Si datæ magnitudines quotlibet componantur,

çà E5 0,6751; çu7uu’lugyw ægæofle’yoy 2’575", et ex ipsis composita magnitudo data erit.

20745211080) zig-agaçât! ÆgÂ’OMg’ya [aeqéôna 7è Componantur enim q110illlJCt datæ magni-

AB, BÎ’ kiwi) 571 au) 75 êta 75v AB, Br Guy- tudlnes A3 , BP, dico et ipsam AF ex ipsis AB,

xeiyeyov 75 Aï Ëeæopëvw 25711,. 3P compositam datam esse.

A B TA E ZE7725 755p d’éËO’le 75 AB , fumant 577w 515743 Quoniam enim data est AB , possibile est ipsi

Î’aov flapie-52565:1. Hawopîaûw , ne? 5575) 75 AB. æqualem invenire. Inveniatur, et sit AB. Rursus

Hoc’Àw 57:25 ÆÉÆO’TŒI 75 Br, damnât! 59-711! :4576; quoniam datur BP, possibile est ipsi æqualem

ile-av wapîaaa-Ûatl. Hewopia-Ôw, au.) 557w 75 BZ. invenire.Inveniatur,et sitEZ.QuoniamigiturAB

1372-25 05v 75’011 55-7) 75 M511 AB 795 AB, 75 d’5 æqualis est ipsi AE , BP vero ipsi EZ; tota

Br 795 EZ’ 57ml alpe; 75 A1" 5A5) 793 Al ici-Tir igitur AF loti AZ est æqualis; datur igitur AP,
75’51” 5555755: 52’955 75 AT, 770V 755p 555753 772m5- æqualis enim ipsi inventa est A2.

peut: 75 Al.

PROPOSITION III.
Si tant de grandeurs données qu’on voudra sont réunies, la grandeur composée

de ces grandeurs sera donnée.
Que tant de grandeurs données qu’on voudra, AB , Br soient réunies; je dis

que la grandeur AT, composée (les grandeurs AB, Br est donnée.
Car puisque la grandeur AB est donnée, iles: possible de trouver son égale (défi. 1);

qu’elle soit trouvée, et que ce soit AB. De plus, puisque la grandeur Br est
donnée, il est possible (le trouver son égale; qu’elle soit trouvée, et que ce
soit BZ. Puisque AB est égal à AB, et Br égal à E2, la grandeur entière Ar sera
égale à la grandeur entière Al. Donc Ar est donné, puisqu’on a trouvé son
égale A2 ( défi. 1

A 1 311:4 p I V A,L ’ n A V v.- . va-ç UV -aî p u 1 I "4.- l q Inilhzî. film aux (1 --s si": ne” . , æ ux. . I
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HPOTAEIE «F.

E551! :5715 d’ecl’opêvou peye’êouç J’adope’yov [44’72-

Ûoç içattpeôgî, 75 À517r5v J’eaPopœ’vov 5575:1.

A775 75m ÊeJ’opÉvoujuegzéÜouç 705 AB deîopte’vcy

M7430; êæppïicrew 75 AI" 2&7!» 57:I me) 75 Ac:7r5v

75 rB Æeîopte’vov 55’717.

A

A

E7115 wifi 555’075" 75 AB , Jum75v 557w «57K;

770:! wopîzmrôau. Hivrcplo’ôw, mati 577w 75 A2.

Bahut), Ëmi æéÆOTd! 75 AT, 551171751! E5711! (213793

i’a’ov wopio’œ70œz. Hawapi’aôw , aux) t’a-7m 75 AB.

157115051! Ïaov 2’775 75 luit! AB 7c; Al, 75 55 AI’

71,3 AE’ Acnniy oi’poc 75 rB A5175)" 793 EZ Èa’7iv ile-519°

J’ÉÆo7a: cipal. 75 1’ B, 7701! 7.559 15753 7re7ro’pIa-Tau

75 E2.

PROPOSITIO IV.

Si a datâ magitudine data magnitudo aute-

ratur, reliqua data erit.
Etenim a datâ mugnitudine AB data ma-

gnitudo auferatur AP; dico et reliquam P3
datam esse.

T B
E Z

Quoniam enim data est AB, possibile est ipsi
æqualem invenire. Inveniatur, et sit AZ. Rursus,
quoniam data est AF, possibile est ipsi æqualem

invenire. Inveniatur, et sit AE. Quoniam igitur
æqualis est ABÏ quidem ipsi AZ , AF vero ipsi AB,

reliqua igitur FB reliquæ EZ est æqualis; data
est igitur FB , æqualis enim ipsi inventa est EZ.

PROPOSITION 1V.
Si d’une grandeur donnée, on retranche une grandeur donnée, la grandeur

restante sera donnée.

De la grandeur donnée AB, soit retranchée la grandeur donnée At; je dis
que la grandeur restante TE est aussi donnée.

Car puisque la grandeurAB estdonnée, il est possible de trouver son égale(déf.1);

qu’elle soit trouvée, et que ce soit AZ. De plus, puisque la grandeur Ar est
donnée, il est possible de trouver son égale; qu’elle soit trouvée, et que ce
soit AB. Puisque A3 est égal à A2, et At égal à AB, le reste TB sera égal au reste
E2. Donc rB est donné ( déf. 1 ), puisqu’on a trouvé son égal E2.

-. ’ 1".qu . 2..ng
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LES DONNÉES D’EUCLIDE.

PROPOSITIO V.

Si magnitudo ad sui ipsius aliquam partem
rationem habeat datam, et ad reliquam rationem
habebit datam.

Magnitude enim AB ad sui ipsius partem AI"

rationem habeat datam; dico et illam ad re-
liquam Br rationem habere datam.

P BA Z

Kent-95) 705p J’eÆoptévov (457290; 75 Al. Kari 57:25

A570; 5775 5092i; 5 703 BA wp5; 75 Ar, 5 5.375;
513755 72701359002 5 703 2A 7rp5; AE’ A570; oïpot

’57iv 5 703 2A 77,35; AE 5’092); A0951: à? 75 ZAr

5’0959 cipat Kari 75 AE’ nazi ÂOI7I5V 3px 75 E2 50951!

357w. En: 555 mi 75 Al 5’092? A570; ollpat 703

3. K00) 57:21 50-717! 05; 75

AZ 7rp5; AE 537w; aux) 75 BA mp5; Ar’ aima-né-

4477: 55,350 50’751! à; 75 Al 7rp5; 75 ZE 037w;

75 AB 7rp5; 75 Br. A570; d’5 703 AZ 7rp5ç ZE
5’0921’; 50-71114, (à; 5’2’5’2m7ar A570; cipat un) 703

AB 7rp5; 75 Br 9092i; 5771115.

Exponatur enim data magnitudo A2. Et quo-

niam ratio est data ipsius BA ad Ar, eadem
huic inveniatur ratio ipsius ZA ad AB.; ratio
igitur est ipsius ZA ad AE data. Data au-
tem 2A. Data igitur et AE; et reliqua igitur
EZ data est. Est autem et AZ data; ratio igitur
ipsius AZ ad ZE data est. Et quoniam est ut
AZ ad AE ita et BA ad Ar; convertendo igitur
est ut AZ ad 2E in: AB ad Br. Ratio autem
ipsius AZ ad ZE data est, ut ostensum est;
ratio igitur et ipsius AB ad Br data est.

PROPOSITION V.
Si une grandeur a une raison donnée avec une de ses parties, elle aura aussi

une raison donnée avec l’autre partie.

Que la grandeur AB ait une raison donnée avec sa partie Ar; je dis qu’elle a
aussi une raison donnée avec l’autre partie Br.

Car soit Al une grandeur donnée. Puisque la raison de BA à Ar estdonnée, faisons

en sorte que la raison de la à AIE soit la même que celle-ci; la raison de ZA a
AE sera donnée ( déf. 2 Mais AZ est donné; donc AE est aussi donné (a). Le
reste E2 est donc donné (4). Mais 2.x. est donné; la raison de Al à 22 est donc
donnée Mais A2 est à AE comme BA est à Ar; donc, par conversion, Al
est à ZE comme AB està Br( 19. 5 Mais la raison de AZ à ZE est donnée, ainsi
qu’on l’a démontré; la raison de AB à Br est donc donnée.

la à... "1A4 .. .0.-... env-nul- A". (77----- W’."« L
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1113011212 ç’.

finir 5’30 M2759» 01197293 7rp5; aî’AAnAœ A5701:

il I N t Il t l I29401700 5290742000, un 70 0on 7rp0; euœ7ep0v
«573w A5700 5525 ÊeÆopévov.

23730210900 705p 5’50 M2759» 7052 AT, rB ,

71”35; ÆAAnAat A5701: 59400700 Jedlcpéyow A570) 5’75

:5005 5A0y 75 AB .7rp5; Ëxci72p0y 751i AT, rB A570v

"x21 52550142, var.

A

.A

155010217900 705p 55250745700 7457290; 75 AIE. [(005

57:25 A570; 50-75 703 Ar 7rp5; 753 rB 550925; , 5 4575;

«3705 7270550900 5 703 AIE 7rp5; BZ. 0 ripa; 703A15

Mp5; E2 A570; 50-75 550925; 50950 55 75 AEt 550923

U N i V )I t l Y lapœ mu 70 EZ’ 10005 0A0v apœ 70 A7. 509211 20-710;

5’77" 03v Enca’ripw 7:30 AIE , EZ Êoôév’l’ A570; dime»

703 A2 wp5; Ëxai72pov 7031i AB, EZ 909212. K005,

.725, 2,7710 05; 75 AI’ 7rp5; 75 rB 037w; 75 AB-

7rp5; 75 EZ5’ 01111955175 sipo; à; 75 AB 7rp5; 75 BI’

03700; 75 AZ 7:p5; 75 ZEG’ :0005 057000-7pe’xlatv75 05;

75 AB 7rp5; 75 Ar 53700; 75 A2 71,25; 75 AE7. K15

PROPOSITIO V1.

Si duæ magnitudines Icorfiponantur inter se
rationem habentes datam , et tota ad utramque
earum rationem habebit datam.

Componantur enim duæ magnitudines Ar,
PB , inter se rationem habentes datam; dico
et totam A13 ad utramque ipsarum AF, PB ras
tionem habere datam.

T B
E ZExponatur enim data magnitudo AE. Et quo-

niam ratio est ipsius Ar’ ad rB data, eadem huic

fiat ratio ipsius AE ad EZ. Ergo ipsius AE ad
EZ ratio est data. Data autem A15 5 data igitur
et E2; et tota igitur AZ data est; est Lautem
utraque ipsarum AB. , EZ data; ratio igitur ipsius
AZ ad utramque ipsarum AE,’ E2; data. Et quo;

niam est ut AF ad FB ita AB. ad EZ 5’ com-

ponendo igitur ut AB ad Br ita AZ ad 2E,- et
convertendo ut AB ad A!" ita A2 ad AB. Et

PROPOSITION V].
Si deux grandeurs qui ont entre elles une raison donnée sontréunies, la gran-

deur entière aura une raison donnée avec chacune d’elles.

Ajoutons les deux grandeurs AT, rB qui ont entre elles "une raison donnée;
le dis que la grandeur entière AB a une raison donnée avec châtaine des grau;
deurs Ar, r13.

Car soit AE une grandeur donnée. Puisque la raison de A1" à rB est dénuée, fai-

sons en sorte que la raison de AE à E2 soit la même que celle-ci. La raison de AE
à E2 sera dOnnée(déf. 1 ). Mais ne est donné; donc EZ est donné La droite
entière Al est donc donnée (i et 5). Mais chacune des grandeurs A15 , E2 est donnée;J

la raison de A2 avec chacune des grandeurs AB, E2 est donc donnée (I et 5).
Mais Ar est à r3 comme ne est à raz; donc , par addition, AB est à Br comme Al
est a ZE ( 18. 5 ) donc, par conversion , AB sera à Ar comme A2 est à AE ( cor.
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3,0 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
Ève) (5; 75 Al 727:5; guéa-2120:! 75V AB, El 057w;
1-3 AB wpàç ÉùaÉ’repdv 725v AT, I’B’ A570; c’t’pœ au)

708 AB 7.713; ambrent! 7511 AT, TE ÉoÛeÎç.

I

é HPOTAZIE e.
EoÈv, &Êolue’vov ,uëyeôoç ai; ÆaÂoMÉt’ov A6701!

âtalpeûî, ËwJÎTepov 75v Tynpcc’v’wv fefopêyov

ËO’TIIV.

Aeîopévoy qui!) peyéôoç 78 AB eÏç JeÆoMëyov

Àâyov flapie-0a: 7M 703 AI" mas; TB° Maya: 37:
’Ëné’rzpav 75V Al" , TB «90951 ÊWIV.

157:2) 7:74: Agile; ÊO’TÏ 4’03 Aï 7’33; TE Joan?

A670; ëpat un) 70:7 AB47IPàÇ Ënoi’repov 7511 AI’, TE

639212. Aoôèv J? 75 AB’ 809e o’z’pœ un) ÊnavÏTepov

75v Al", TEL ’

quoniam ut AZ ad utramque ipsarum AB, EZ
Îta A3 ad utramque ipsarum AF, FB; ratio
igitur et ipsius A13 ad utramquc ipsarum AF,
PB data.

PROPOSITIO VII.

Si data magnitudo in datù ratione secetur,

utrumque segrnen-torum datum CSt.

Data enim magniludo AB in datâ ratione
secetur , in ratione ipsius AF ad PB; dico utram-

que ipsarum AF, PB datam esse.

v

Quoniam enim ratio est ipsus AF ad PB data ;

ratio igitur et ipsius AB ad utramque ipsarum
A1", P8 data. Data autem A3; data igitur
et utraque ipsarum AP , FB.

19. 5 ); et puisque AZ est à chacune des grandeurs AE , E2 comme AB est à chacune
des grandeurs Ar, r13 ,- la raison de AB à

donnée. -
chacune des grandeurs AT, rB est donc

PROPOSITION VII.
Si une grandeurdonnée est partagée en une raison donnée, chacun des

segments est donné.

Que la grandeur donnée AB soit partagée en une raison donnée qui soit celle
de Ar à r13; je dis que chacun des segments AT, r3 est donné.

Car puisque la raison de At à r3 est donnée , la raison de AB à chacun des seg-
ments AT, rB est donnée (6). Mais AB est donné; chacun des segments Ar, r13 est

donc donné

wüawç gilrm
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ITPOTAZIZ n’.

Toi wpàç 7à1 11378 A5701! 2’90;an Ëeîope’vov,

au) wpàç n’iAMAa A6701! 252: définition
h

EXÉTN wifi endi’TEPûV 7m A, T 7rpàç 73 B A5701!

I r t t l
I îtîope’vor A1750 67: uni 75 A wpoç 7o F A0701»

2’52: ÆeÊoMe’vov.

A

B

T

E774» 7àP (PeÆope’vozl m3260; 73 A. Kan) ivre)

A670; Étui 705 A vrpâç 7è B ÆoBeiç, 5 ouin-à;

«6743 wewoliiaeœô 7017 A 7rpàç 752 E. Aoôèy JÊ

75 A’ dom? du; mati 76 E. IIaiAw ivre) A670; in?)
703B wpèç 75 rÆoOeiç, 5aô7àç «:6793 712970125694.)

5703 E 71”35; 73 Z 6392123. AoÛÈV (Fi 7è E’ Ëoüèv

aigu. nazi 73-2. En: (Fi ne!) 76 A 490923" A570;
d’un 70:7 A 798; 76 Z 30-71 Â’oeel’ç. K4) inti in",

à; Hà? 73 A 7rpàç 7è B 037w; 73 A 77,35; 73 E,
à; «Pi 73 B 7:96; 75 T 05’740; 73 E 7rpàç 7è Z’

PROPOSITIO VIH.

Quæ ad idem rationem habent datam, et
inter se rationem habebunt datam.

Habeat enim utraque ipsarum A , P ad B
rationem datam; dico et A ad F rationem habi-
turam esse datam. ,

Sit enim data magnitudo A. Et quoniam
ratio est ipsius A ad B data, eadem ilin fiat
ratio ipsius A ad E. Data autem A’; data igitur

et En Rursus, quoniam ratio est ipsius B ad
P data, eadem huic fiat ratio ipsius E ad Z
data. Data autem E; data igitur et Z. Est au-
tem et A data; ratio igitur ipsius A ad Z est
data. Et quoniam est ut quidem A ad B ita
A ad E; ut autem B adP itaE ad Z; ex æquo

PROPOSITION VIII.

Les grandeurs qui ont une raison donnée avec une même grandeur, auront
entr’elles une raison donnée.-

Que les grandeurs A, tr ayent avec B une raison donnée; je dis que A aura
avec T une raison donnée.

Car soit A une grandeur donnée. Puisque la raison de A à B est donnée, faisons
en sorte que la raison de A à E soit la même que celle-ci. Mais A est donné ;
donc E est donné aussi (a). De plus, puiSque la raison de B à r est donnée,
taisons en sorte que la raison de E à z soit la même que celle-ci. Mais E eSt
donné; donc Z l’est aussi. Mais A est donné; la raison de A à z est donc donnée
(1). Mais Aest à B comme A est à E , et B està r comme E est à z; donc , par éga-
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312 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
Élie-ou Sépia: Ê0-7iv 03; 7è A wpàç 78 I’ 0570.7 7è A

wpôç 73 Z. A670ç d? 703 A wPÀç 73 Z 490621,?

A670; oïpct anti 54 705 A 793; 75 r 539212.

I’IPOTAEIE 6’. .

Boit! No il 7rAeioy0t Me7É9n wpàç a’ÉAAnAœ A6701!

a! I a] t t a t l xou; æédûflivov, axa de Tel, «une Me7eôn 7rp0ç

d’AAoi 71m Méfie" A67ouç defopêvouç, si and [Hi

t a I a N i I l a!7ouç au70uç- zeugme 7a [1.972611 7rpoç aAAnAat
A67ouç Elfe: dedope’vouç.

Au’o 7039 il 7rAu’0m Me7e’0n 7è A, B, T 7rpô;

aïAAnAat A0701! Ëxé7w ÊeÆopivov, béé-ra: dé 7d

5 a I l
aunai lue72’9n 7d. A, B , 1’ wpàç OLIÂÂd 71m 74272971

Ami A , E , Z A5700; Æaâopérouç, [Mi 701i; 4670:);

94° Aé7w 37: ml 7è A, E, Z ,uayêÛn 7,08; JEA-

AnAat A6701! 3521 flânocher.

15ml 7&9 A570; En") 703 A 7rpàç 73 B doôeiç,

7017 à? A wpôç 78 A A570; 20-7) 090921? and 705

A aïpot 7170; 73 B A670; 2’77) «906212. AAAcË 705 B

7:98; 7è E A670; in) ÆoÛeI’ç’ nazi 70:7 A a’c’pal wPàç

igitur est ut A ad F ita A ad Z. Ratio autem
ipsius A ad Z data 5 ratio igitur et ipsius A ad
P data.

PROPOSITIO IX.

Si duæ vol plures magnitudines inter se ra-
tionem habeant datam, ilabCüllt autem eædcm

magnitudincs ad alias quasdam magnitudines
rationes datas , et si non easdem, et illæ ma-
gnitudines inter se rationes liabebunt datas.

Duæ enim vel plures magnitudines A, B , P
inter se rationem haheant datam, habeant autem
eædem magnitudines A , B , F ad alias quasdam

magnitudines A , E, Z rationes datas , non autem

easdem; dico et A , E, Z magnitudines inter se
rationem habituras esse datam.

Quoniam enim ratio est ipsius Aqad B data ,
ipsius autem A ad A ratio est data ; et ipsius A
igitur ad B ratio est data. Sed ipsius B ad E ratio

est data, et ipsius A igitur ad E ratio est data.

lité, A est à r comme A est à z (22. 5). Mais la raison de A à Z est donnée; donc

la raison de A à r est donnée.

PROPOSITION IX.
Si deux ou un plus grand nombre de grandeurs ont entr’elles une raison

donnée, et si elles ont avec certaines autres grandeurs des raisons données,
quoique non les mêmes, ces dernières grandeurs auront entre elles des raisons
données.

Que deux ou un plus grand nombre de grandeurs A, B, r ayent entre elles
une raison donnée, et que ces mêmes grandeurs A, B, r ayent avec certaines
autres grandeurs A, E, Z des raisons données, mais non les mêmes; je dis que
les grandeurs A, E, z auront entr’elles une raison donnée.

Car puisque la raison de A à B est donnée, et que la raison de A à A eSt aussi don-
née, la raison de A a B sera donnée (8). Mais la raison de B à E est donnée ; la raison

Ë;A.

1
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S ’ ’ N78 E A870; uni d’oeet’ç. HaiAw, 24ml A570; 20-7;

705 B vrp8; 78 I’ Êoôelç, 705 d’à B 717:8; qui E

A670; in) (90921; nul 703 E alpe: 7:98; 78 r A070;

313
Rursus , quoniam ratio est ipsius B ad F data,
ipsius autem B ad E ratio est data; et ipsius
E igitur ad P ratio est data. Ipsius autem

A AB Er Z307) 0909042. TO3 J9 I" 71,38; 78 Z A070; in) (P0-
921; mal 708 E alpe: 7rp8; 78 Z A070; 207ÏÆ0621’;°

70’: A, E, Z défet 7,08; ËAAuAat A670v 3x21 J’e-

Æoye’ror. i .

IIPOTAEIE 1’.

E087 Mi7290; pe7e’ôouç, 90657:, 1.007509 il

’w A870), nazi 78 aumpttpalnpov 703 «5705, «P0-

60071, peTËov Elena il i0 A670» mal i081! 78 auv-

ap907epov 705 006703, Joût’vn, [1.975005 il t’y

A070), nazi 78 A017r8y 705 15706, 13’701 fading

[4.27659 Ê07w il Ëv A670), il 78 Aozvrlw [1.02708 705

6’551, 798: 8 78 Ë7ep0v A6701! Ëxez J’adopêyov,

me 2071.

P ad Z ratio est data; et ipsius E igitur ad
Z ratio est data; ipsæ A, E, Z igitur inter se
rationem habent datam.

PROPOSITIO X.

Si magnitudo magnitudine , datai, major sil:

quam in ratione , et utraque simul eâdem , datâ ,

major erit quam in ratione; et si utraque simul

eâdem , datâ, major sit quam in ratione , et

reliqua eâdem, vel datâ , major est quam in

ratione, vel reliqua cum consequente, ad quem

altera rationem habet datam, data est.

raison de A à E est donc donnée (8). De plus , puisque la raison de B à 1" est donnée,

et que la raison de B à E est aussi donnée , la raison de E à rsera donnée Mais
la raison de r à z est donnée, la raison de E à z est donc donnée. Les grandeurs
A , B, z ont donc entre elles une raison donnée.

PROPOSITION X.
Si une grandeur est plus grande à l’égard d’une autre grandeur, d’une donnée,

qu’en raison, leur somme sera plus grande à l’égard de la dernière, d’une
donnée, qu’en raison; et si leur somme est plus grande à l’égard de la der-
nière, d’une donnée, qu’en raison, le reste sera plus grand à l’égard de la
dernière d’une donnée qu’en raison, ou bien la somme du reste et de la grandeur

Suivante, avec laquelle la seconde grandeur a une raison donnée, eSt donnée.

Il]. 4g
,-»-sz b. . .f-BA . .’ - ,.t vu..’.(À4’ - -
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Me7e’90; 7089 78 AB pe7e’900; 708 Br, «9092771,

[127501 30-70) il Èv A57a)’ Aé7w 871 nul 78 0010190-

:p67e901 78 Al’ 703 000’703 705 IB, 3095171, peÎZo’v

’ À 3 I20’711 a 21 A0701.

A A
t t N A, aE7el 7009 70 AB 70v BP, 490923171 , [M1561 20’719

NM Ëv A0709, àæp91i09w 78 ÆOÛÊV 902’7290; 70 AA’

A0170t7 01’900 703 AB 798; 78 Br A070; ’20?) «90921,?

and 0’019É171 705 AI 798; 78 TE A070; i07l do-

l s N
Oeiç. Katl 2’071 70x (90081! 78 AA’ 78 AI 00’90t 700

1 A à îIB, «9002171, 1.0216180711 n tv A6700.

1’102A11’ J382 78 AI 7017 Br, 90923171, [azor 30-70)

il 21 A670)’ Aé7w 8’71 78 M1781 78 AB 705 0057017

N a N a] a70v Br, 7701490941171, peinai 207001 il i1 A6709,

à N N sia 78 AB M2702 70v ËËnç, 798; 0 78 Br A8701
79401 J’oÛéWat, 906291 Ë07711I.

A. I NE72) 7&9 78 Ar 700 Br, 19062071, 90215811 20711»

a. 1 1 l. jn Ëv A0709, &(9319110-001 7o 87981190272909 T8 J38.

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

Magnitudo enim AB magnitudine BP, datâ,

major sit quam in ratione 5 dico et utramque
simul AP eâdem PB , datâ, majorem esse quam

in ratione.

B T
Quoniam enim AB ipsâ Bl” , datâ, major

est quam in ratione , auferatur data magnitude

n a a . a’ AA, reliqua: igitur AB ad BF ratio est data;
et componendo ipsius AI" ad PB ratio est data.
Et est data AA, ipsa Al" igitur ipsâ PB, datât,

major est quam in ratione.
Rursus autem AF ipsâ BP, datâ , major sit

quam in ratione ; dico reliquam AB eâdem BP,

vel datâ, majorem fore quam in ratione , vel
ipsam AB cum consequente, ad quam ipsa Erra-
tionem habet datam, datam esse.

Quoniam enim AP ipsâ PB , datâ , major
est quam in ratione , auferatur data magnitudo.

A A B rfifi, âtre, hâta-0’, 2m, .703 AB, à 7,445011, Boum Ipsa utique data veI Lmin-or est ipsâ AB, vol,:i
fi Ï,

Que la grandeur AB soit plus grande à l’égard de la grandeur Br, d’une donnée,
qu’en raison; je dis que leur somme Ar est plus grande. à l’égard de rB d’une
v donnée qu’en raison.
.18 Car puisque AB est plus grand à l’égard de Br, d’une donnée, qu’en raison, retran-

chions la grandeur donnée AA ; la raison du reste AB à Br sera donnée( déf. I 1 );
donc , par addition, la raison de nr à rB est donnée (6.). Mais AA est donné;
1 " la grandeur Al" est donc plus grande à l’égard de rB , d’une donnée, qu’en raison.
Mais de plus. que A1" soit plus grand a l’égard de Br , d’une donnée, qu’en
raison ;. je dis que le reste AB sera plus grand à l’égard de Br , d’une donnée,
qu’en rai-son, ou bien que la somme de AB et du conséquent, avec lequel Br a
Ï: ’ une raison donnée, est donnée.
v Car puisqu-e Ar est plus grand à l’égard de TB, d’une donnée, qu’en raison , re-
3 tranchons la grandeur donnée. La grandeur donnéé sera ou plus petite ou plusa

j 1

l”

’

in? .IN" a, . .6? ,- F 1 t t y,» .5 «ç mflmalfiruf? .w
.1
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79670901 ’2’A000’0-01, un) 80-700 78 AA’ M1705 01’900

708 Aï 798; rB A870; 877) 60621; 612A87" 80’900

703 AB 798; Br A670; 0’07) 090621; K00) 80-71

160681 78 AA° 78 AB 01’900 703 Br, (P068171, 91.27-

661 80711 il ’01 A5701. AAA0) 6’18 78 60681 Mâîzov

A

30’701 701? AB , 110:) 1051,06!» 008763 l’a-01 78 AE’ A870;

01’900 70173 M1705 7051H 798; 78 rB in) 60621;

81’070 1100) 0810Z700A11 70:7 Br 798; 78 EI’ A870; 80-7)

«90601,? 1:00) aima-798400171 8 703 FB 798; BE A870;

877) 6’0621’ç. K00) 8’071 78 EB 905708 703 BA (90681,

8A01 70894 78 AE 80681 Ë071’ 78 AB 0890090070). 703

8517;, 798; 8 78 Br A8701 8x21 90681700, 60681
.
60”1’!’

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

major. Sit primum miner, et sit AA ;’ reli-

315

quæ igitur" AF ad PB’ ratio est data ;V divis

dendo igitur ipsius AB ad BF ratio est data.
Et est data AA; ipsa A15 igitur ipsâ Br,
datâ , major est quam in ratione. At Vert)

E T
data major sitipsâ AB, et ponatur ipsi æqualis

ipsa AE; ratio igitur reliqua: EF ad FB est
data; quare et permutando ipsius BF ad. E?
ratio est data 5 et convertendo ipsius FB ad
BE ratio est data. Et est EB cum BA. data,
tota enim AE data est; ipsa AB igitur cum
consequente , ad quam ipsa BF rationem habet
datam , data est.

grande que AB. Qu’elle soit d’abord plus petite, et que ce SoitAA; la raison du reste

ara rB sera donnée; donc, par soustraction , la raison de AB à Br est donnée.
Mais AA estdonné; donc AB est plus grand à l’égard de Br, d’une donnée, qu’en

raison. Enfin que la grandeur donnée soit plus grande que AB , et supposons que AE
lui est égal; la raison du reste Br à rB sera donnée; donc, par permutation,

tla raison de Br à Br est donnée; donc, par conversion, la raison de rB a BE
est donnée (5). Mais la somme de EB et de BA est donnée, puisque la grandeur
entière AE est donnée; la somme de AB et du conséquent, avec lequel Br a une
raison donnée, est donc donnée.
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nPOTAzlz 10’.

l I ’ I N à 9E001 9027260; 902726ouç, 6062171, 9027:01 n 21

I N 7 t N V I Æ 61 NA0719, 70 001170 10001 0u10091190729au, 0 2171, [.021-

’ :1 a a 1 x a x x 1 t501 20701111 21 A0709. K001 2001 70 00070 0010090190-

1 l A: ’3’ à 3 I t 1 t72900, 6062171, ,u21Ç01 31 11 21 A070), 70 00070

N N A: I a) 310001 7011 A0170u, 6’062’171, [.02TZ01 207001 n 21

IA0709.

i1 t . 1
M27260; 7009 70 AB 703 Br, 8062171,902’Ï’Z;01

si I I r] N, n. 18,0700 11 81 A0771 A270) 071 1:001 700 Ar, 19062171,

th I 2 à a 11021:01 20711 11 21 A0709.

W. t t A. 1 n 1 a157217009 70 AB 700 Br, 19062171, 9.021501 20711
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807) 306212. A108700A112 1000) 011168171 A870; E07)

7007 TA 798; 78 AB 880621; O 00678; 0013753 727012,-

701 8 705 AA 798; 78 AE’ A870; 08900 1000)3 703

AA 798; 78 AE 90621; A0681 d’2 78 AA’ 090681

80’900 1000) 78 AE’ 83072 1000) A01781 78 AE 8’062’1

v «a cl a’2’0711. E071 d’8 1000) ’6A0u 70v Ar 798; 0A01 78 EB

PROPOSITIO XI.

Si magnitudo magnitudine, datâ , major sit
quam in ratione, eadem et utrâque simul , datâ,

major erit quam in ratione. Et si eadem utrâ-
que simul , datâ, major sit quam in ratione,
eadem et reliquâ , datâ , major erit quam in
ratione.

Magnitudo enim AB ipsâ Br , datâ , major sit

quam in ratione; dico et eam ipsâ A1", datâ ,

majorem esse quam in ratione.
Quoniam enim AB ipsâ BP, datâ , major est

quam in ratione , auferatur data magnitudo AA;

reliquat: igitur AB ad Br ratio est data. Inver-
tendo igitur et componendo ratio est ipsius FA i

ad AB data. Eadem huic fiat ipsius AA ad
AB, ratio igitur et ipsius AA ad AE data. Data
autem AA; data igitur et AE; quare et reliqua
AEL. data est. Est autem et totius Ar ad to-
tam EB ratio data; quart: et ipsius En ad AU

PROPOSITION XI.
Si une grandeur est plus grande à l’égard d’une autre grandeur, d’une donnée,

qu’en raison, la première sera plus grande à l’égard deleur somme, d’une donnée,

qu’en raison; et si la première est plus grande à l’égard de leur somme, d’une
donnée, qu’en raison, la première sera plus grande à l’égard de l’autre, d’une
donnée, qu’en raison.

Que la grandeur AB soit plus grande à l’égard de la grandeur Br, d’une donnée,

qu’en raison; je dis que AB est plus grand à l’égard de A1" d’une donnée, qu’en

raison. gCar puisque AB est plus grand à l’égard de Br, d’une donnée, qu’en raison,

retranchons la grandeur donnée AA; la raison du reste AB à Br sera damnée
(déf. 11). Donc, par inversion et par addition, la raison de r0 à AB est
donnée (6). FaiSOns en sorte que la raison de AA à ne soit la même que
celle-ci; la raison de AA à AIE sera donnée. Mais AA est donné; donc AIE est
donné (2); le reste AE est donc donné (4 Mais la raison de la grandeur entière
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ratio est data. Et est data A13 ; ipsa 3A igitur
ipsâ At, datâ , major est quam in ratione.

At vero BA utrâque simulipsâAr, daté, major

sit quam in ratione; dico eamdem A3 et re-
liquâ Br, datâ, majorem futuram esse quam
in ratione.

Quoniam enim AB ipsâ Al" , datâ, major est

quam in ratione; auferatur data magnitudo AB,
reliquæ’igitur EB ad Ar ratio est data; quare

et ipsius Ar ad EB ratio est data. Eadem huic
fiat ratio ipsius AA ad AE; et ipsius AA igitur ad

A B r
AE ratio est data; et convertendo ipsius AA
igitur ad AE ratio est data; et invertendo
ipsius EA ad AA ratio est data. Et data EA;
data igitur et tota AA. Et quoniam totius Ar

Ar à la grandeur entière EB est donnée ( 12. 5 ); la raison de EB à Ar est donc
donnée. Mais AE est donné. Donc BA est plus grand à l’égard de AI", d’une donnée,

qu’en raisont( déf. 1 1

Mais que AB soit plus grand à l’égard de la somme Ar, d’une donnée, qu’en

raison; je dis que la grandeur AB sera plus grande à l’égard de l’autre grandeur
Br d’une donnée qu’en raison.

Car puisque AB est plus grand à l’égard de Ar, d’une donnée, qu’en raison,

retranchons la grandeur donnée AB, la raison du reste EB à.Ar sera donnée; la
raison de Ar à EB est donc donnée. Faisons en sorte que la raison de AA à AE soit
la même que celle-ci; la raison de AA à ne sera donnée; denc, [par conversion ,
la raison de AA à AE est donnée (5); donc, par inversion, la raison de EA à AA
est donnée. Mais AE est donné; la grandeur entière AA est donc aussi donnée
Mais la raison de la grandeur entière Ar à la grandeur entière EB est donnée;

.
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ad totam EB ratio est data , quarum ipsius AA
ad AE ratio est data; erit igitur et reliquæ FA
ad reliquam’BA ratio data ; et dividendo ipsius

FB ad BA ratio est data; quare et AB ad Br
ratio est data. Et est data AA; ipsa AB igitur
ipsâ BP, datâ , major est quam in ratione.

PROPOSITIO XII.

Si sint tres magnitudines, et prima quidem
cum secundâ sit data, sit vero et secundo. cum
tertiâ’ data ; prima tertiæ vel æqualis est, «A

altera alterâ , datâ , major est.

Sint tres magnitudines AB , Br , FA, et ipsa
AB quidem cum Br data sit AF, ipsa Vera

T A
Br cum FA data sit BA 5 dico ipsam AB ipsi
FA vel æqualem esse , vel alteram alterâ, datâ ,

majorem esse.

et la raison de AA à EA est donnée; la raison du reste m au reste BA est donc
donnée ; donc, par soustraction, la raison de rB à BA est donnée (6). La raison
de AB à Br est donc donnée. Mais AA est donné; donc AB est plus grand à l’égard
de Br, d’une donnée , qu’en raison.

PROPOSITION XII.
Si l’on a trois grandeurs, si la première avec la seconde est donnée, et si la

seconde avec la troisième est aussi donnée, la première est ou égale à la troi-
sième , ou l’une est plus grande que l’autre , d’une donnée.

Soient les trois grandeurs AB, Br, m; que A13 avec Br, c’est-à-dire BA soit
aussi donné,- je dis que AB est ou égal à m ou que l’une est plus grande que
l’autre, d’une donnée.
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Emi 7&9 Êoôêv in" Ëminpoy 73711 AT, BA°

l à 7 a] )I7è Joee’wœ 51’701 in: 277111, n unau. E77!»

A E B
wpénpov 774° i’a-oy oi’pat in) 73 Ar 75 BA. Kowôv

êtpypn’aûw 73 BI’° Ao1w3v c’t’pat 73 AB M1765 7gb”

TA ile-av êf’Tl’. Mai t’a-7a) du 7cm , oËAÀ’ 277:» peiÏov

73 AI 7017 BA, au) mirât» 7è)" BA ile-011.73 TE.

33093:1 J3 73 BA’ 3796311 sipo: nazi 73 TE. E7713?

aux) ô’Mv 73 AT 3796311, aux) M1731! 31”04? 73 AE

3292,11 i771. Kan) Ëmi ile-av ’2773 73 ET 797 BA,

1017311 (2931911790) 73 Br° Ào1w3v sipo; 73 BE Aor-

wqÎi 753 TA i’o’ov Ëa’71’. Km) t’a-71 336311 73 AE’ 73

AB ripa 703 TA, 30923171, [467:6]! ËG’TH’.

Quoniam enim data est utraque ipsarum A? ,
BA j datæ igitur vel sunt æquales , vel inæqua-

T A
les. Sint primum æquales ; æqualis igitur Ar ipsi
BA. Communis auferatur BP 5 reliqua igitur AB,

reliquæ FA æqualis est. Non sint autem æqua-
les , sed sit major Ar ipsâ BA, et ponatur ipsi
BA æqualis TE. Data autem 3A; data igitur
et TE. Est autem et tota AP data ; et reliqua
igitur AE data est. Et quoniam æqualis est Br ipsi

BA , communis auferatur B1"; reliqua igitur RE

reliquæ FA æqualis est. Et est data AB.,- ipsa
igitur A13 ipsâ FA, datât, major est.

Car puisque chacune des grandeurs AT, BA est donnée , ces grandeurs données
seront ou égales ou inégales. Qu’elles soient premièrement égales. Puisque A1"

est égal à BA, si l’on retranche la partie commune Br, le reste AB sera égal au
reste m. Mais qu’elles ne soient pas égales, et que la droite Ar soit plus
grande que BA, et faisons TE égal à BA. Puisque BA est donné, la grandeur r13 sera
donnée. Mais la grandeur entière AF est donnée; le reste AE est donc donné (4).

Mais Br est égal à BA ; donc , si nous retranchons la partie commune Br, le reste
se sera égal au reste ra. Mais AE est donné; dom; AB est plus grand que m,
d’une donnée (déf. 9).

..
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N N I I N a] 97 ’7171607011 7011 791700 , 90921171, [121611 20-7001 n e11

IA079).

A ’ 7 7 7E7760 que. M2729» 701 AB, FA, E, zou 70

7 t 7 l s r 1 t[M11 AB 7rp0ç- 70 FA A0701! 27,270) 3319071211011, 70
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PROPOSITIO XIII.

Si sint tres magnitudines , et prima quidem
ad secundam rationem habeat datam , secunda
autem tertiâ , datâ, major sit quam in ratione ; et

prima secundâ , datâ , major erit quam in ratione.

Sint très magnitudines AB , FA , E , et AB qui-

dem ad FA rationem habeat datam , ipsa vero FA

ipsâ E , datâ , major sit quam in ratione; dico

et ipsam AB ipsâ E, datâ , majorem esse quam

in ratione.

livrai 7039 73 TA 7017 E, Ê09Éy71, [42750,11 ê"!!!

à Ëy A379), oitpypn’tr9w 73 1909311 Mé7e9oç 73 TZ’

A017roiï pipa: 708 AZ 7rp3ç 73 EA0’70ç 3771909212.

K01) ivre) A370; i771 33921; 7017 AB 71113; 73 FAI,

3 mini; 1:97:05 7e7ovi7w 3 7017 AH 7rp3ç 73 FZ’

A370; 01”11» un? 703 Il 9793; 73 AH «909212. A0931;

Quoniam enim FA ipsâ E , datâ, major est

quam in ratione , auferatur data magnitudo FZ 5

reliquæ igitur AZ adE ratio est data. Et quo-
niam ratio est data ipsius A8 ad FA, eadem
huic fiat ratio ipsius AH ad FZ; ratio igitur
et ipsius FZ ad AH data. Data autem Il; data

PROPOSITON X111.
Si l’on a trois grandeurs , si la première’a une raison donnée avec la seconde,

et si la seconde est plus grande à l’égard de la troisième , d’une donnée , qu’en

raison, la première sera plus grande à l’égard de la troisième, d’une donnée,
qu’en raison.

Soient les trois grandeurs AB, m, E; que AB ait avec TA une raison donnée,
et que TA soit plus grand à l’égard de E, d’une donnée , qu’en raison; je dis que
AB est plus grand à l’égard de E, d’une donnée, qu’en raison.

Car puisque TA est plus grand à l’égard de E , d’une donnée, qu’en raison, re-

tranchons la grandeur donnée rz ; la raison du reste AZ à E sera donnée (déf. il).

Et puisque la raison de AB à FA est donnée , faisons en sorte que la raison de
AH a rz soit la même que celle-ci; la raison de rz à AH sera donnée. Mais IZ
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igitur et AH; et reliques igitur ipsius H3 ad
reliquam Az ratio est data. Ipsius autem AZ ad
E ratio est data; et ipsius H3 igitur ad E ratio
est data. Et est data AH; ipsa AB igitur ipsâ
E, datâ , major est quam in ratione.

PROPOSITIO XIV.

Si duæ magnitudines inter se rationem 11a-
beant datam, et adjiciatur utrique ipsarum data

magnitudo; totæ inter se vel rationem habe-
bunt datam , vel altéra alterâ, datâ , major erit

quam in ratione.

Duæ enim magnitudines AB, FA inter se
rationem liabeant datam, et adjiciatur utrique

H E ..A T1 ’r1113391511011 [71.572905 70’ 72 AE 1101i 70 l’Z’ A2710

ç, cl Il
071 7032 0A01 711 EB , ZA 7:93; aiAAnAœ 11701 A6701!

il 77 PI N ’2x21 J’ed’opérovm 73 2729011 700 Ê7s9ou, 190921171,

A. l 3 97 3 lpoucet 277w 11 et! A0719.

Z

ipsarum data magnitudo , et AE etFZ j dico iotas

EB , ZA ad inter se vel rationem habere da-
tam; vel alteram alterâ, datâ, majorem esse
quam in ratione.

est donné; donc AH est donné ( a) ; la raison du reste ne au reste AZ est donc
donnée( 19. 5 Mais la raison de AZ à E est donnée; la raison de HB à E est
donc donnée Mais AH est donné; donc AB est plus grand à l’égard de E, d’une

donnée n’en raison. s0 q

PROPOSITION XIV.
Si deux grandeurs ont entre elles une raison donnée , et si à chacune d’elles

on ajoute une grandeur donnée, les grandeurs entières auront entr’elles une
raison donnée, ou bien l’une sera plus grande à l’égard de l’autre , d’une donnée ,

qu’en raison.

Que les deux grandeurs AB, TA ayent entre elles une raison donnée; ajoutons
à chacune d’elles une grandeur donnée, savoir, AIE et Il; je dis que les gran-
deurs entières EB, ZA, auront entre elles une raison donnée, ou bien que l’une
sera plus grande à l’égard de l’autre, d’une donnée , qu’en raison.

111. 4,

tr, «a. in ;.Vç--w.
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Quoniam enim data est utraque ipsarum
EA , ZP , ratio igitur ipsius EA ad 2P data. Et
si quidem eadem quæ ipsius AB ad FA, erit
et totius EB ad totam ZA ratio data. Non sit
autem cadem , et fiat ut AB ad FA ita HA ad
PZ; ratio igitur et ipsius HA ad ZP data. Data.
autem P2; data igitur et HA. Est autem et EA

data; et reliqua igitur EH data est. Et quo-
niam ut AB ad FA ita HA ad ZF; ratio igitur
et ipsius HB ad ZA data. Et est data EH; ipsa
EB igitur ipsâ ZA, datâ, maior est quam in

Ëoôèv 75 EH’ 75 EB o’c’pa 708 ZA, foehn, lus?- ratione»

:  I fi fi , Iç ëôl’ m7"! n a? A075».

HPOTAEIE ’5’. KV.Il? "Vi

l4l; - 1392,11 No Me7e’6n mari; oïÀÂnÂd. A6701: 37H JE- Si duæ magnitudines inter se rationem lia-
æolui’yoy’ un) chaque? 027,5 ExœTçpw dôTÆy béant datam, et auferatur ab utcâque ipsarum

l craquât), malaga? To; Mme; 7,95; gÂMM fin, data magnitude; reliqua: inter se vel rationem

a N . A A n I
Miami! Ëfel Êeîaye’vov, ri 76 375901! 7cv Ê7e’Pou , fa- ha’bebunt datam ? V91 fluera 3110m; data; malro’r

erit quam in ration-e.n- a! à l&a’rw, [zazou 59-7411 n êy A079).

Car.puisque chacune des grandeurs EA , zr est donnée, la raison de EA à zr sera
donnée (1); donc si cette raison estla même que celle de AB a m, la raison

1 L I de la grandeur entière EB à la grandeur entière ZA sera donnée( 12. 5 Mais
qu’elle ne soit pas la même , et faisons en sorte que AB soit à TA comme HA est

? à r2; la raison de HA à r2 sera donnée. Mais r2 est donné; doncHA est donné
i i Mais EA est donné; le reste EH est donc donné (4). Mais AB est à m comme

HA est à zr; la raison de HB à ZA est donc donnée (12. 5 ). Mais EH est donné;
donc EB est plus grand à l’égard de ZA, d’une donnée, qu’en raison ( déf. il

a n , PROPOSHHON Km
Si deux grandeurs ont entre elles une raison donnée, et si l’on retranche de

chacune une grandeur donnée, les restes, ou auront entre eux une raison
donnée, ou bien l’un sera plus grand à l’égard de l’autre d’une donnée qu’en

raison. t
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Duæ enim magnitudines AB , FA inter se
rationem habeant datam , et auferatur ab utrâ-

que ipsarum data magnitudo, ab ipsâ quidem
A8 ipsa AB, al) ipsâ vero FA ipsa F2; dico
reliquas E-B , ZA inter se vel rationem ha-

N t A 1
Jeæofléyoy, à 7.3 175M, 700 êçépou, afin?) bituras esse datam, vel alteram altera, datâ,

si A I . ’ . .[azor 507m3 n Ër A0769. malorem fore quam m ratione.

A E H B
15m) 7&9 5195572959 753v AB, rz 8065 5’071, Quoniam enim utraque ipsarum AH, PZ. data

MW; 54m .705 A5 m’a; 733 r2 gaur) «9094;. la) est, ratio igitur ipsius AE ad FZ est data. At

e; Put, 5 aéré; gour, a"; To; A]; mu); .754 La, vero si eadem est quæ ipsius A8 ad FA, erit et
reliquæ EB ad reliquam ZA ratio data. Non sit
autem eadem, et fiat ut AB ad FA ita AH ad FZ.

Ratio autem ipsius AB ad FA data; ratio igitur

4*meww-Ç-y--.wr-W«

l’a-7a; mû Mmoû 703 EB 795; ÀOI7ï5V 75 ZA

î Ào’yoç doôel’ç. Mil 557w 535 5 «1575;, au) 7re-

woniaewlâç 75 AB 7:95; 755 TA 557w; 75 AH 7r95ç

75 TZ. A570; 95 705 AB 7:95; 75 TA 9092i? A570;

3595: au) 705 AH 7:95; 75 Tl 530214. A0851! J5 75

TZ’ 550651! 5’591. aux; 75 AH. E771 c555 ami 75 AIE

et ipsius AH ad ipsam FZ data. Data autem FZ;

data igitur et AH. Est autem et AE data; et

» v ny--u-..v«

reliqua igitur EH data est. Et quoniam ut AB
ad FA ita AH ad rz; reliquæ igitur ne ad
reliquam ZA ratio est data. Et est data EH ;

J395? nui Àonrôv 0’591 75 EH 550651! 577:6. Kali

57725 dg 75 AB 9795; 75 TA 037w; 75 AH W95; 75

TZt Acmaô â’9œ 70:7 H8 7795; Aoaw5v 75 ZA . r

Que les deux grandeurs AB, m ayent entre elles une raison donnée; retran-
chons de chacune d’elles une grandeur donnée ,. c’est-à-dire de AB retranchons

AE , et de TA retranchons rz; je dis que les restes E3, ZA auront entre eux
une raison donnée, ou bien que l’un sera plus grand à l’égard de l’autre, d’une
donnée , qu’en raison.

.1 A swap] une". r :2111 in?

ï:

lt’

1 VCar puisque chacune des grandeurs AE , r2 est donnée , la raison de AB. a r1 sera
donnée. Donc si cette raison est la même que celle de AB à m, la raison du
reste EB au reste ZA sera donnée( 19. 5). Mais qu’elle ne soit pas la même,
et faisons en sorte que AB soit à TA comme AH est à r2. Puisque la raison de A3

. à TA est donnée , la raison de AH à Tl est aussi donnée. Mais Il est donné;
donc AH est donné (2). Mais AE est donné; le reste EH est donc donné (4
Mais AB està m comme AH est à r2 ; la raison du reste ne au reste 2A est donc

.ë-ng.r x ,4-Aw.
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M370; En) J’allais. Rai in: 49957 75EH’ 75 EB

d’9œ 70:7 ZA, &Gs’vw, gazât: 577w â à! A6959.

nporAzizia.
Boit! Aléa payée" 7:95; ÉAMÀœ Aâyov 3m: deda-

pe’voy, nul «57:51:57 703 575; 45757 9250945707

91.577290; dça19eûgî, 7:3 d’5 572,95) «57657 dedopts’vov l

91.57265; 79077295 75 5km! 705 Àoz7roô, 50061!-

7: , gazer 577:1: i5 51’ A679). I
Au’o 7559 peya’ûn 755 AB, TA A5941! 596575: Je-

Êopq’ror, nazi 557:5 [in 7m?l TA deîopévor 94.57290;

aitppptitîôæ 75 TE, 753 d’5 AB 5250943707 pâmât);

790751595) 75 ZA’ A575) ’57: gîter 75 ZB 70:72

LES DONNÉES D’EUCLIDE.’ A,i

ipsa En igitur ipsâ ZA, datâ, major est quatrain

ratione;PROPOSITIO XVI,

Si duæ magnitudines inter se rationem 113-,
béant datam , et ab unâ quidem) ipsarum data-

magnitudo auferatur , alteri autem ipsarum data
magnitude adjiciatur; tota reliquâ , datâ , major

erit quam in ratione.
Duæ enim magnitudines AB , FA rationem

habeant datam , et a FA quidem data magni-
tudo auferatur FE, ipsi vero AB data magni-
tudo adjiciatur 2A; dico totam ZB reliquâ

A . Àomoû 75:7 EA 500577: , 9027557 577w à: A579), EA , datâ , majorem esse quam in ratione. -

A H , a” r v , E AIl , E7115 7559 A570; 55-75 753 AB. 7:95; 753 TA Quoniam enim ratio est ipsius AB ad FA data ,

9096;, 54.575; m3753, 3,007575: 705 AH 7:95; 754 eadem huic fiat ratio ipsius AH ad TE; ratio

donnée( 19. 5 ). Mais EH est donné; donc EB est plus grand à l’égard de 2A ,

’ d’une donnée, qu’en raison. "
PROPOSITION XVI.

Si deux grandeurs ont entr’elles une raison donnée; si de l’une d’elles on
retranche une grandeur donnée, et si l’on ajoute a l’autre une grandeur donnée,
la grandeur entière sera plus grande à l’égard de la grandeur restante, d’une

A; a dqnnéghgu’ên raison.Que les deux grandeurs AB, TA ayent une raison donnée; soit retranché de
â; TA une grandeur donnée TE, et soit ajouté à AB nue grandeur donnée ZA; je A
. dis que, la. grandeur entière ZB est plus grande à l’égard de la grandeur restante g
Z - a BA, d’une donnée, qu’en raison. i

Car puisque la raison de AB à TA est donnée, faisons en sorte que la raison de
AH à rE soit lamême que celle-ci ; la raison de AH à rE sera donnée (défi 2). Mais

A ,

a
lié

i s
,7;w L

.l -. 4 p. .

jN 2’ film N’ .153; ’ »,-« - ;-7* . ÀMN!.ÏÏV’ -L»’ Q,V,,,n-u; J 7 --L A - - «Jar. un" Je» «in-ü
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LES DONNÉES’D’EUCLIDE.

, f5. A570; au, gras Na AH 7,92; 75 r15 3394;, igitur est ipsius AH ad FE’ data. Data autem:
A0957 :95 75 TE’ 90957 0’590! nazi 75 AH.AE0-77 (95

mati 75 AZ J’o9e’7’ 5A07 0190!. 75 ZH (90957 50-77.

Rai 57:95 à; 75 AB 7:95; 75 TA 03700; 75 AH
7:95; 75 TE° and hmm? 0590:6 708 HB 7:95;
Ac:7:57 75 EA A570; 5775 55092:2. Kati 50-7: 090957

75 HZ’ 75 ZB 0’190: 706 EA, 9092777, 94:?C0’7 577:7

il 57 A5750.

17130771212 75’.

l ’3’ I I H A A: NEau: p 79m Haydn, mu 70 7900707 70v d’eu-

I I N ’Ë à 3 I et A A7e9ou, J092777, [4.57.507 9 a 27 A070), a de mu

A I N , N I ni ’ I70 797707 700 œu7ou, 599277: , 9927507 n 27 A0797

t tu t al V70 7909707 7:90; 75 797’707 n70: A5707 252: «925*0-

I à t V ".1 r J I N97.2707, n 70 e7e907 70L 7e9ou, Ê09e777, puât)

0! si 7 I2770:: n 27 A079).

I le A X f IE77!» 79m. par); n 7d AB, T, AIE, aux: eam-

N N I (V si72907 70:7 AB, AE 70v T, da9e77:,9cezë07 20-70)
il 57 Â67çû’ A579) 5’71 705 AB, AE 15,70: 7:95; 05A-

.325

F13; data igitur et AH. Est autem et AZ data;
tota igitur ZH data est. Et quoniam ut AB ad
FA ita AH ad F5 g" et reliquæ igitur. H3 ad
reliquam EA ratio est data. Et est data Hz; ipsa
ZB igitur ipsâ RA, datâ, major est quam in
ratione.

PROPOSITION XVII.

Si sint tres magnitudines, et prima secun-
dâ , datâ , major sit quam in ratione, sit au-
tem et tertia eâdem , datâ , major quam in
ratione 5 prima ad tertiam vel rationem habehit
datam , vel altéra alterâ, datâ , major erit quam

in ratione.

Sint très magnitudines A3 , T, AE, et utra.
que ipsarum AB, AE ipsâ F, datâ , major sit
quam in ratione; dico ipsa’s AB, AE vel inter

TE est donné ; donc AH est donné (2). Mais AZ est donné; la grandeur entière
2H est donc donnée (5). Mais AB est a TA comme AH est à r13; la raison du reste
HB au reste EA est donc donnée ( 19. 5). Mais HZ est donné; donc ZB est plus
grand à l’égard de EA , d’une donnée , qu’en raison (défi x 1

PROSOSITION XVII.

Si l’on a trois grandeurs , si la première est plus grande à l’égard de la seconde,

d’une donnée, qu’en raison, et si la troisième est aussi plus grande à l’égard

de la seconde d’une donnée qu’en raison , la première aura avec la troisième
une raison donnée , ou l’une sera plus grande à l’égard de l’autre , d’une donnée ,

qu’en raison.

Soient les trois grandeurs AB, r, AE , et que chacune des grandeurs AB, AE
soit plus grande à l’égard de r , d’une donnée, qu’en raison; je dis que les gran-

r I n xgag-IAtwszw ï



                                                                     

326 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
A7770: A5707 5x27 9250975707, si 75 e472907 7077

r I 7 I N ,I , 5 I272900, 5092777, ,u27ë07 20’777 77 27 A0709.

E725 7059 75 AE 705 T, 09095777, 972’257 Ë0-777

7l ’27 A5729, 37777979790: 75759957 9057290; 75 AH’

M7703 01’900 7077 HE 795; 75 T,A0’70; 50-75 90927?

A

T

Z

se ratiOnem hahere datam, Vel alteram alter-â:

datâ, majorem esse quam in ratione. q à
Quoniam enim AE ipsâ F, datâ, major est:L

quam in ratione , aufe’ratur data magnitude

AH 5 reliquat igitur HE ad F ratio est data.

B

A

A705 705 075705 5’73 au) 7077 ZB 795; 75 T A670;

5075 550927; 77005 703 ZB 01’900 7:95; 75 HE A570;

in) 55092721. K005 795070277027 005707; (9250905700 972-

72’977 .705 Al , AH’ 705 5A0: 02’900 705 AB, AE 73’707

795; aZ’AAnAatZ A5707 5x27 09259905707, i5 75 2’72907

705 572’900, J’o9ê777,9027ë0’7 57777 Il 57 A5750.

TIPOTAE 12. 77’.

A ’3’ I ’ d t 9 N e 7’:077 77 79700 90272977, 27 de au7w7 2720072900

N N I q- fl 9 I t7027 A077707, 55092777, 922767 77 77 2,7 As7q)’ 702

E

Propter eadem utique et ipsius ZB ad F ratio
est data; et ipsius ZB ad H1! ratio est data.
Et adjiciuntur ipsis datæ magnitudines A2 JAR;

totæ igitur AB, AE inter se vel rationem has-
bent datam, vel altera alterâ, datâ, major est
quam in ratione.

PROPOSITIO XVIII.

Si sint très magnitudines , una autem earum
utrâque reliquarum , datâ , major sit quam in

ratione, reliquæ duæ inter se vel rationemA0775 (Na 7:95; 0’5AA77A00 57’707 A6707 5’527 (F2790-

habebunt datam , vel altera alterâ, dalâ , majorr si t r7 N c I à, et N:MEVOV, n 70 STEPOV 700 ÇTÊPOU, 0 51”51, 9427 01’

50-7077l i5 57 A5709. erit quam in ratione.

deurs AB, AE ont entr’elles une raison donnée, ou que l’une est plus grande
à l’égard de l’autre, d’une donnée, qu’en raison. A j

Car puisque AB est plus grand à l’égard de r, d’une donnée, qu’en raison, retran-

chons la grandeur donnée AH; la raison du reste HE à 1" sera donnée( déf. I l )V.;
Semblablement la raison de 213 à r est donnée; la raison de 273 à HE est donc,
donnée (8). Mais les grandeurs données Az , AH sont ajoutées à celles-ci; les
grandeurs entières AB, AE auront donc entre elles une raison donnée, ou l’une
sera plus grande à l’égard de l’autre, d’une donnée, qu’en raison ( 14).

PROPOSITION XVIII.
Si l’on a trois grandeurs, et si l’une d’elles est plus grande à l’égard de

chacune des deux autres, d’une donnée, qu’en raison , les deux autres auront

o I t or j
entre elles une raison donnée, ou l’une sera plus grande a legard de lautre,
d’une donnée u’en raison.

Î

7 L .’ - . :fA,”-*’,;Âi’*t a...» mania-u» «mm:- ......-;., ,,,L.,-



                                                                     

I d a a
1507:0 71:10: 11.2749» 7è AB, TA , El, w «P œu-

7cîw 73 TA 7033 Ëuœ’rêpou 75v Aomâîr 7030 AB,

I a] 9l a I clBZ, J’oôevw, par or e070: a w Aoygo’ A470» on

73 AB 7rp3ç 73 EZ 13’701 A3709 3x21 9290500307,

’ 3" "H 3’03 NÇ’VËnwâa 7o 270900 7cv engoua 0 975,021
59 A6740.

15ml 703p 73 TA 705 AB , «9095771, M2751! 307"

Il Êv A3710, êtpypn’cûw 73 «9093:! ,uî’yeûoç 73 TH’

Mural? 02’900 705 HA mp3; 73 AB A570; 30-73

(9062:2. 0 4573; (15753 72701’2’700 3 705 PH 7rp3ç

73 AG’ A670; alpe: un) 703 TH 7:93; 73 A6 33092:2.

- LES DONNÉES D’EUCLIDE. 327
Sint tres magnitndines A3 , TA , E2 , una

autem earum 17A utrâque ipsarum AB, El,
datâ, major sit quam in ratione; dico ipsam
AB ad EZ vel rationem habere datam , vel al-
teram alterâ, daté. , majorem esse quams in

ratione.
aQuoniam enim TA ipsâ A)! , datâ , major

est quam in ratione , auferatur data magni-
tudo PH; reliquæ igitur HA ad AB ratio est
data. Eadem huic fiat ratio ipsius PH ad A6;
ratio igitur et ipsius PH ad A0 data. Data

9 A BI’ H K A

A E ZA063v a; 73 Il? «90931! ripa. mû 73 AG’ un.) 3Mo

703 TA mp3; ’3Àoy 73 6B Ào’yaç Êwî Êoeelç.

Billy 39723 73 TA 708 BZ, Æoflêwz , M2756»! 3071;!

à ’w A370),I0Ëtpppfiaôœ 73 «9093;: (457200; 73 TK’

ÂOIWOÙ ëpœï’ 70:7 KA 7rp3ç 734 EZ Aâyoç 0’073

3’092); 041373; m3175 7e7009’7w, 3 708 TK 7,03;

573 APR A670; alpe; 11003705 TK 7rp3ç 73 AE 330-

965,5. A0631! d’3 73 TK’ Æoûêv 0’390: ne) 73 AE’ :0013

autem PH; data igitur cule 5 et totius- FA ad
totam 63 ratio est data. Rursns , quoniam FA
ipsâ E2, daté, major est quam in ratione ,
auferatur data magnitudo TIC; reliquæ igitur
KA ad EZ ratio est data. Eadem huic fiat ra-
tio ipsius TIC ad AE; ratio igitur et ipsius PIC

ad AE data. Data autem FIC; data igitur et
AB, et totius TA ad totam Az ratio est data.

3Mo 70:7 TA 7rp3ç ’6on 73 A2 A670; 30-73 3309219

Soient les trois grandeurs AB , rA, raz , et que l’une d’elles TA soit plus grande
à l’égard de chacune des deux autres AB, BZ, d’une donnée, qu’en raison,- je

dis que AB aura avec E2 une raison donnée, ou que l’une sera plus grande à
l’égard de l’autre , d’une donnée, qu’en raison.

Car puisque rA est plus grand à l’égard de AB, d’une donnée, qu’en raison, re-

tranchons la donnée rH ; la raison du reste HA à AB sera donnée. Faisons en sorte
que la raison de ’Î’H à A6 soit la même que celle-ci; la raison de TH à A9 sera

donnée. Mais rH est donné; donc A6 est donné; la raison de la grandeur en-
tière rA à la grandeur entière 613 est donc donnée (12. 5). De plus, puisque TA est
plus grand à l’égard de El , d’une donnée, qu’en raison, retranchons la grandeur

donnée rK ; la raison du reste KA à raz sera donnée ( déf. 1 1 ). Faisons en sorte que

A. la raison de TK à A13 soit la même que celle ci; la raison de rK à AE sera donnée.
Mais TK est donné; donc AE eSt donné; la raison de la grandeur entière rA la

4.1.34" l
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N l lTou 93 TA 71’905; 70 83 A370; ËO’73 330921,? un?

N a] l l70v 63 apex wpoç 709 AZ Mm; 30-73 J’aôez’ç. Karl

I ’ . N«immuns: en; 0:57.007 J’eJ’ope’m [Malien 7:3 6A,

’I x aA]? 703 AB, El capot 13’701 7rp3ç d’une; A6707

Il CI a
252! ÆEÆOMÉ’VOV, il 73 e7ep0y 7cv Ë7e’pou , «foehn ,

N I ’ à ’ I .perçu! 20-7111 n 9V A9700),

HPOTAEIE 10’.

h ’3’ ’I le h; l A N Il:Env n 7p»: une n, un: 7o par 7rpw7ov 70v
N G’ à ’3’J’eu7e’pou , J’oôe’wz, MQIÇOV p n Ëv A079), a d’3 nul

V I N l N à ’7o Jeu’repov 70a 7pz7ou, 309W", [42150:1 n il!

l A A N r- l I7&on. mu 7o 74360700 700 794700 , 33002171,

m . a] a a Ipanzer: m7021 n av A079).
lE770) 7Pi00 peyz’Ûn 7a AB, TA, E, me) 73 M31!

N I I
AB 7ou TA, 33092371, [neiger lama 53 ëv A079),

v N ’ N l al73 3’32 TA 700 E , 3092W: , gazer 30-70.) u Êv Aéyar

. l A: N
M5300» 3’71 un) 7o AB 7ou E, J’oÛe’v-n , (14621:6? 2,0711!

à I.31 31! A0750.

Les DONNÉES D’EUCLIDE. -

Ipsius autem TA ad 93 ratio est data ; et ipsius
6B igitur ad AZ ratio est data. Et auferuntur
al) ipsis datæ magnitudines 9A , An; ipsæ AB,

EZ igitur vel inter se rationem habebunt da-
tam , vel altcra alterâ , datâ, major est quam
in ratione.

PROPOSITIO XIX.

Si sint tres magnitudines, et prima quidem
secundâ, daté , major sit quam in ratione , sit

autem et secunda tertiâ , daté, majOr quam in

ratione ; et prima tertiâ, datâ , major erit quam

in ratione.

Sint tres magnitudines AB, FA , E, et ipsa
quidem A3 ipsâ TA, datâ , major sit quam.
in ratione, ipsa verO TA ipsâ E, datâ, major
sit quam in ratione, dico et ipsam AB ipsâ E ,

datâ, majorem esse quam in ratione.»

la grandeur entière A2. est donc donnée( 12. 5). Mais la raison de TA à 93 est
donnée; la raison de 93 à AZ est donc donnée (8). Mais on a retranché de ces
grandeurs, les grandeurs données 6A, AE ; les grandeurs AB, EZ auront donc
entre elles une raison donnée, ou l’une sera plus grande à l’égard del’autre d’une

donnée, qu’en raison (15).

PROPOSITION ’XIX.

Si l’on a trois grandeurs, si la première est plus grande à l’égard de la seconde ,

- o 3 , f I a-
d’une donnée, qu’en raison , et 51 la seconde est plus grande a l égard de la tror

. a I ï l , I
5ième, d’une donnée , qu’en ralson , la premiere sera plus grande a l égard de la
troisième d’une donnée qu’en rajson..

Soient les trois grandeurs AB, TA, E; que AB soit plus grand à l’égard, de
’TA d’une donnée qu’en raison , et que TA soit plus grand à l’égard de E, d 0,113

donnée , qu’en raison ; je dis que AB est plus grand à l’égard de E, d’une donnee, Î

qu’en raison. 3

finasse v fiÎ-dzrfi r-.-mr Q -.. . ’Ahs I" utwyx. Jhwa. M....-:- U, -,A.-
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LES DONNÉES D’EUCLIDE.

11m3 7039 73 TA 705 E, 33099371, [057503 lei-7"

î 3,13700, 0393455009 73 330937 pé7290ç 73 TZ’

laura? d’un 705 2A 71”33; 73 E A370ç 3773 3309242. A

Dahir 3753 73 AB 705 TA, 330931171, peîfo’v
En" 13 Ë? Àô7ap’ cipppu’rrûm 73 33085 7037590; 73

AH’ Àomoü d’y: 70:7 HB 7p3ç 73 TA A570; 3073

33001:. 0 :2373; 00372:5 7e7ore’7w 705 H6 7:73;

H

l 329
Quoniam enim FA ipsâ. E, datâ, major est

quam in ratione , auferatur data magnitudo TZ;

reliquæ igitur ZA ad E ratio est data. Rursus,
quoniam AB ipsâ TA , datâ , major est quam

in ratione; auferatur data magnitudo AH; re-
liquæ igitur HB ad TA ratio est data. Eadem
huic fiat ratio ipsius H6 ad TZ; ratio igitur

6 BT Z
73 TZ’ A370; à”): 140:3 7017 H6 7rp3ç 73 TZ æerllç’

A0039 333 73 TZ’ 3’063 (in M3 73 H6. 15771333

000:3 73 HA 3309:3" 1:43 3À0y zips: 73 9A dosât! 3071.

K13 i7"; En" ai; 73 H8 74:3; 73 TA 03’700; un?

73 H6 vrp3ç 73 Tl, 14023 ÂGE-1’06 705 68 7rp3ç

Acnr3v 73 ZA A670ç 3773 Jaûuç. To5 333e ZA 7rp3ç

73 E A370; 3073 33092:? 110:3 7017 68 alfas 7rp3ç

73 E A370; 3773 33092:2. Ka3 330639 73 GA’ 73 BA

«ripa 705 E, 330931171, 7427530 307w 53 37 A679).

et ipsius H6 ad TZ data ; data autem rz j data
igitur et ne. Est autem et HA data; et tota
igitur 6A data est. Et quoniam est ut H8 ad
FA ita et H6 ad FZ , et reliquæ 6B ad reliquam
ZA ratio est data. Ipsius autem ZA ad E ratio
est data; et ipsius (93 igitur ad E ratio est
data. Et data 6A 5 ipsa BA igitur ipsâ E, datâ,

major est quam in ratione.

Car puisque TA est plus grand à l’égard de E, d’une donnée, qu’en raison , re-

tranchons la grandeur donnée Tl; la raison du reste ZA à E sera donnée (défi I 1).
De plus , puisque AB est plus grand à l’égard de TA , d’une donnée, qu’en raison ,

retranchons la grandeur donnée AH; la raison du reste HB à TA sera donnée.
Faisons en sorte que la raison de H6 à r2 soit la même que celle-ci. La raison
de H6 à r2 sera donnée; mais TZ est donné; donc Ire-est aussi donné. Mais HA
est donné ; la grandeur entière 6A est donc donnée (5 )L Mais HB est à TA comme
ne est à r2; la raison du reste et; au reste 2A est donc donnée. Mais la raison
de 2A à E est donnée; la raison de 63 à E est donc donnée Mais 6A est
donné; donc BA est plus grand a
(déf. 11 ).

l’égard de E, d’une donnée, qu’en raison.

:yü I mmæëî ”
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AAAQL

1x

lia-ml 79h M746» 793.. AB, Il, A, un? 7o 1139
A3 70:7 r, J’oôéwhyeîëov Ënwt’l Êv A6744), 7è

d’à T 70:7 A, J’oÛéy7I,.peîëav gava)2 il Ëv A679.)-

3

I Pl u N N IMgr» a7: ne: 73 AB 7cv A, 306071, païen!

a * s I .tem-w n w A079).

-LES DONNÉES onglon. A *

v.
Sînt tres magnitudinc A]! , P, A, et ip’sin

ALITER. (

quidem AB ipse. P, dalâ, major s’it quam
in ratione , ipsa vero I’ ipsâ A , datâ, majo

sit quam in ratione; dico et AB ipsâ A, delà

majorem esse quam in ratione.

B

a,

En) 942p 73 AB 70:7 r, J’oOe’v’n, Âe’ïê’âv Ëa’7w

à à! A6750, êçbppn’aûm 734 6395! 54237290; 75 AE’

AcnroÜ alpe: 703 EB 7rpéç 73 T A534); lm) J’aôez’ç.

73 J? 1’705 A, 33623171, Meî’ëo’v Ëawv a? E1! A679),

l l 3’ N r ’ ’ 7l4 surfin EB «pat 7cv A, 53923171, peîËov 66’719 n

Aolroô’ alpe: 703 ZB wpàç 78 A A570; En) faûez’ç.

Karl 30-7: «90631; 73 73 AB Ëpœ 765 A, JÎoôe’yw,

m I 5 à f Ipué? 20-7"! n w A075».

l

Êv A579). Aç’ppn’aBèo 05v 7è 9092W ,uë’yeeoç 7è EZ’ j

Quoniam enim AB ipsâ P ’ datâl, ’majo

est quam in ratione , auferaturddatà magnitudl

ne , reliquæ igitur en ad r rat-i0 est data. 7129
P autem ipsâ A , datâ, major est. quem in ra
tionc et EB igitur ipsâ’ A ,-datâ , majores

quam in ratiorfi. Auferatur flaque data magnil

rtudo .EZ; reliquæ igitur ZB ad A ratio es
data. Et est data A2,- ipsa ,ÀB fgitur ipsâ A
datâ, major est quam in ratione.

» l;vAUTREMENT
soient les trois grandeurs AB, r, A; que A15 soit, plus grand à l’égard de r,

d’une donnée, qu’en raison, et’que r soit plus grand à l’égard de. A, d’une

donnée , qu’en raison; je dis que AB est plus grand à l’égard de A, d’une donnée,

q11’en,’raison. e A lCar puisque AB est" plus grand à l’égard de r, d’une donnée, qu’en raison , re-

îranchons lagmndeur donnée AE ;’Lla raison du reste EB à r sera donnée (défi, 1 x),

Mais r est plus grand à l’égard de A, d’une donnée, qu’en raison;)’donc EB est

plus grand à l’égard de A, d’une donnée, qu’en raison Retranchons la grau-

deur donnée E2; la raison du reste 2B à A sera, donnée. Mais AZ est donné
(5); donc A13 est plus grand à l’égard de A , d’une donnée, qu’en raison.
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Me’vzvu 70E Mimi. 7rpiç 5&7)th 5’701 A5701! 2’5th
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M2750»; Émail Ê êv A679).

En!» J’u’o [4275911 fedayin: 70è AB, TA, un)

ciné 759 AB, TA oipghpn’a’Ûw peryÉÛn 7è AB, Il

A6701? Ëx0v7œ 77,30; a’c’ÀÀnAat J’efopévov’ MW.) 37;

7è E8, 2A 71720; ahana 51’701 mon! 3x2; J’ado-

pe’vov, ri 7è import 706 272’900, 90023171, 1427561!
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, PROPOSITIO XX.

Si sint duæmagnitudines datæ , et auferantur

ab ipsis magnitudines inter se rationem ha-
bentes datam; reliques inter se vel rationemlr
habebunt datam, vel altéra alterâ , datâ , major

erit quam in ratione.

Sint duæ magnitudines datæ AB , FA , et ab
ipsis AB , FA auferantur magnitudines AE , P2,

rationem habentes inter se datam; dico ipsas
E8, ZA inter se vel rationem habere datam,
vel alteram alterâ , datâ, majorem esse quam

in ratione.

H B
T ’ Z

Emi 942,0 «90023 277w inaî7ep0v 7:31! AB, TA’

A570; cipal. 703 AB 71733; 702 TA J’oôulç. Koti a?

t e a l a a: t li Ipar! 0 «un; 0771 7go AE 7rp0ç 705 TZ° iman un)

MHz-0L7 703 EB wpàç honnir 75 la A570; 5092:2.

l Il i é ’ l .Mn 20-700 «il» 0 œu7oç, mû 72701150940 c5; 7è AE

7:95; 70’ Il 037w; 70 AH 790; 70 r4. Aéyoç d’à

A

Quoniam enimldata est utraque ipsarum A! ,
FA; ratio igitur ipsius AB ad FA data. vero si
eadem est quæ ipsius AE ad F25 erit et re-
liquæ EB ad reliquam 2A ratio data. Non sit
vero eadem, et fiat ut AE ad FZ ita AH ad
TA. Ratio autem ipsius AE ad rz data; ratio

PROPOSITION XX.
Si deux grandeurs sont données, et si l’on en retranche des grandeurs qui

ayent entr’elles une*raison donnée, les restes auront entre eux une raison
donnée, ou bien l’un sera plus grand à l’égard de l’autre, d’une donnée, qu’en

raison. ’
’ Soient deux grandeurs données AB, TA, et que des grandeurs AB, TA, Soient

retranchées les grandeurs AB, Il qui ayent entre elles une raison donnée; je
dis que les restes EB, ZA ont entre eux une raison donnée; ou bien que l’un
est plus grand à l’égard de l’autre, d’une donnée, qu’en raison.

Car puisque chacune des grandeurs AB , TA est donnée , la raison (le AB à TA sera
donnée (1); donc, si cette raison est"la même que celle de AE à r2, la raison
du reste EB au reste 2A sera donnée( 19. 5). Mais qu’elle ne soitpas la même,
et faisons en sorte que AE soit à rz comme AH est à rA. Puisque la raison de. A13»

vL- .vu m 1.21511,»
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Les-DONNÉES D’EUCLIDE.

igitur et ipsius AH ad FA data. Data autem
FA; data igitur et AH. Est autem et AB data; et
reliqua igitur HB data est. Et quoniam est ut
AE ad TZ ita AH ad TA , et reliquæ EH ad
reliquam ZA ratio est data. Data autem H3;
ipsa EB igitur , ipsâ ZA, datâ , major est quam

in ratione.

PROPOSITIO XXI.

Si sint duæ magnitudines datæ , et adjician-
tur ipsis magitudines inter se rationem habentes

datam; totæ inter se vel rationem habebunt
datam , vol altera alterâ , datâ, major erit quam

in ratione.

Sint duæ magnitudines datæ AB, TA, et ad-
jiciantar ipsis magnitudines AE , TZ rationem ha-

bentes inter se datam; dico totas EB , ZA inter
se vel rationem habituras esse datam, vel al-
teram , alterâ , datai, majorem esse quam in
ratione.

à TZ est donnée, la raison de AH à TA sera donnée. Mais TA est donné; donc
AH est donné(2). Mais AB, eSt donné; le reste HB est donc aussi donné (4).
Et puisque AE est à TZ comme AH est à TA, la raison du reste EH au reste ZA
est donnée ( 19. 5 Mais HB eSt donné; donc EB est plus grand à l’égard de
ZA , d’une donnée, qu’en raison (déf. u ).

PROPOSITION XXI.
Si l’on a deux grandeurs données, et si on leur ajoute des grandeurs qui

ayent entre elles une raison donnée, les grandeurs entières auront entre elles
une raison donnée, ou bien l’une sera plus grande à l’égard de l’autre, d’une

donnée, qu’en raison.

Soient les deux grandeurs données AB, TA; ajoutons-leur des grandeurs AE,
TZ qui ayent entre elles une raison donnée; je dis que les grandeurs entières

TE , 2A auront entre elles une raison donnée , on bien que l’une sera plus grande
à l’égard de l’autre d’une donnée qu’en raison.

iræ; AN. m . ü» MVH.y A ny J
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Quoniam enim data est utraque ipsarum AB,

TA; ratio igitur ipsius AB ad TA data. A’t vero

si eadem sit quæ ipsius AE ad rz , erit et totius
E13 ad totam ZA ratio data. Si autem non; fiat

ut AE ad rz lita AH ad FA; ratio igitur ipsius

AH ad TA data. Data autem TA; data igitur
et AH. Est autem. et AB data 5 et reliqua igitur

HB data est. Et quoniam est ut EA ad rz
ita AH ad TA; et toti-us EH ad totam ZA ra-
tio est data. Et data H3; ipsa EB igitur ipsâ
ZA, datâ, major est quam in ratione.

Car puisque chacune des grandeurs AB, TA est donnée, la raison de AB a TA est

donnée. Donc, si cette raison est la même que celle de AE à T2, la raison
de la grandeur entière EB à la grandeur entière ZA sera donnée ( 12. 5 Mais si
cela n’est point, faisons en sorte que AE soit à T2 comme AH est à TA; la raison
de AH à TA sera donnée. Mais TA est donné; donc AH est donné Mais AB
est donné; le reste HB est donc d0nné (4). Et puisque EA est à Tl comme AH
est à TA; la raison de la grandeur entière EH à la grandeur entière ZA est donnée
(:2. 5). Mais HB est donné; donc EB est plus grand à l’égard de 2A , d’une donnée,

qu’en raison (défi 1 1).
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3’34 « ” Les DONNÉES D’EUCLIDE.

.PROPOSITIO XXII.

Si duæ magnitudines ad aliquam magnitudiç

nem rationem habeant datam , et simul utra-.-
que ad eamdem rationem, habebit datam.

Duæ enim magnitndines AB , Br ad aliquam

magnitudinem A rationem habeant datam; dico
et simul utramque A? ad eamdem A rationem.
habere datam.

Quoniam enim utraque ipsarum AB , 3T ad,
A rationem habet datam; ratio igitur et ipsius’v

AB ad 3T data; et componendo ipsius AF ad
PB ratio est data. Ipsius autem BP ad A ratio
est data; et ipSius 4P igitur ad A ratio est

data. ’ i
PROPOSITION XXII.

Si deux grandeurs ont avec une autre grandeur une raison donnée, leur somme
aura une raison donnée avec cette autre.

Que les deux grandeurs AB , Br ayen’t avec une grandeur A une raison donnée;
je dis que leur somme Ar aura avec Aune raison donnée.

Car puisque chacune des grandeurs AB, BT a avec A une raison donnée, la raison
de AB à BT est donnée (8) ; donc , par addition, la raison de AT à TB est donnée
(6). Mais la raison de BT a A est donnée; la raison de AT à A est donc donnée (8),.

Aw’à«’bac.-.Mi v - ’ WJm-Âf- ’--"-*-’-- W’Îuan-O-w-ru . , Ian-74;; "Z »
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nporAzis 107’.

Bain ’0’A0y 793; ilev.Ao’7ov E559 dedayivov,

39431 dé un) 70E 902’971 793; 703 902’911 A6700; d’ado-

K Il A l 1’pëvouç, 943i 703; 457w; de. 10001 7007700 790;

mono-51710 xxm. .. .,
Si toturn ad totum rationem l1abeat datam;

habieant autem et partes ad partes rationes datas,

non autem easdem; et omnia ad omnia rationes

habébunt datas.le I 1 è Ij; 70011700 A0700; 5521 d2d0payouç. A . ,
57652", Mgr, 3M, 73 A3 mon); 52m) 7,; rA Habeat enim totum AB ad totum TA ratio-

Î . . ’
Ë . A3707 dtdoyiyov, Êxs’a’w d’3 and) 703 AE, EB [42’911 Hem datam 0 habeant antem et AB, 33 parles

l 793; 703 Tl , 2A [42’901 A370u; d’2d’0ps’vouç, (tu; ad FZ, 2A partes rationes datas, non autem eas-

qéoûç œôqroùç 37-; na) 74’ amarra dem; dico et omnia ad omnia Tationes habi.
7057700 Ao’70u; 3521 &Æopivouç. A mm 955° datas-

A E B’ T Z H Atu . .E723 739 A670; in) 70:7 AE 793; 73I Tl
d’062l; ,’ 3 00573; 023707 72701770) 3 703 AB 793;

73 TH’ A370; J90: nul 705 AB 793; 73 Ü ara-7la

«530921; E070" d’3 anti 703 M1705 70173,13 793;

A0173v 7321-1 Ad70; (90921; To5 d’3 EB 793; 73

ZA A370; i77l 01300212” nul 703 ZA 30’900 793;

z

5A1; ad rz data ,1

eadem huic fiat ratio ipsius AB ad PH; ratio
Quoniam enim ratio estiip

igiturlet ipsius AB ad PH est data; erit autem et
reliquæ EB ad reliquam ZH ratio. data. Ipsius
autem EB ad ZA ratio est data; et ipsius ZA
igitur ad ZH ratio est data; et convertendo

73 2H A670; in) 90921; un) aima-79540011714

PROPOSITION XXIII.

’- Si un tout a avec un tout’une raison donnée, et si les parties ont avec les
l parties des raisons données , mais non les mêmes, toutes ces grandeurs auront
des raisons données avec toutes ces grandeurs. ’ ’ I

Que le tout AB ait avec le tout TA une raison" donnée, et que les parties AB, BB-
Iayent avecles parties Tz, ZA des raisons données, mais non les mêmes ; je dis que
toutes ces grandeurs auront des raisons données avec toutes ces grandeurs.

Ç, Car puisque la raison de AE a Tz est donnée, faisons en sorte que la raison de A13
A. à TH soit la même que celle-ci; la raison de AB a TH sera donnée; la raison du

reste en au reste ZH est donc donnée ( 19 , 5, et déf. 2). Mais la raison de EB au
. est donnée; la raison de ZA a 2H est donc donnée (8); donc , par conversion ,

p
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me nom: E s ne U C LI D E.
ipsius ZA ad AH ratio est data. Et quoniam
ratio estripsius AB ad utramque ipsarum AP,
PH data; et ipsius AF igitur ad PH ratio est
data ; convertendo et ipsius FA ad AH ratio
est data. Sed ipsius HA ad AZ ratio est data;
et ipsius FA igitur ad AZ ratio est data 5 quam

et ipsius PZ ad ZA ratio est data. Sed ipsius
quidem PZ ad AE ratio est data; ipsius verb
zA en BE ratio est data; quare omnium ad omnia

ratio est data.

PROPOSITIO XXIV.

Si trcs rectæ porportionales sint , prima autem

ad tertiam rationem habeat datam; et ,ad accum-

dam rationem habebit datam. ’-
Sint tres rectæ pr0portionales A , B, F , et sil;

ut A ad’B ita B ad F, ipsa autem A ad Frationem

habeat datam; dico et ad ipsam B rationem.
habitugm esse datam. l

Exponatur enim data A. Et quoniam ratio
est ipsius A ad I’ data, .eadem huic fiat ratio

la raison de 2A à AH est donnée Mais la raison de AB avec chacune des grau-.-
deurs AT, rH est donnée; la raison de A1" à rH est donc donnée; donc, par
conversion, la raison de TA à AH est donnée. Mais la raison de HA à Al est
donnée; la raison de TA à AZ est donc donnée (8) , et par conséquent la raison de

Il à 2A ( 5 ). Mais la raison de rz à AE est donnée , et la raison de 2A à BE est aussi
.donnée 5 la raison dËtoutes ces grandeurs à toutes ces grandeurs est donc donnée.

PROPOSITION XXIV.

Si trois droites sont proportionnelles , et si la première a une raison
d0nnée avec la troisième, elle aura aussi une raison donnée avec la secoade.

Que les trois droites A, B, r soient proportionnelles, c’est-à-dire que A soit
à B comme B est à r, et que A ait avec r une raison donnée; je dis que A aura
avec B une raison donnée.

Car soit A une droite donnée. Puisque la raison de A à r est donnée, faisons en

. me? wvtM-w "u
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ipsius A ad Z5 ratio igitur est et ipsius A ad
Z data. Data autem A ; data igitur et Z. Su-
matur ipsarum A, Z media proportionalis E ;
ipsum igitur sub A , Z æquale est ipsi ex E.
Datum autem ipsum sub A , Z, data enimutraque
earum 5 datum igitur et ipsum ex E; data igitur est

E. Est autem et A data; ratio igitur est ipsius

A

Z
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A ad E data. Et quoniam est ut A ad 1’ ita
A ad Z5 sed ut quidem A ad P ita ipsum ex
A ad ipsum sub A , P, ut autem A ad
z italipsum ex A ad ipsum sub A, z ; ut igitur
ipsum ex A ad ipsum sub A, P ita ipsum ex
A ad ipsum sub A, Z. Sed ipsum quidem
sub A , P æquale est ipsi ex 3., ipsæ enim
A, B, P proportionales sunt. Ipsi autem sub
A, Z æquale est ipsum ex E; ut igitur ipsum
ex A ad ipsum exB itaipsum ex A ad ipsum
tex E; et ut igitur A ad B ita A ad E. Ratio

sorte que la raison de A à. z soit la même que celle-ci; la raison de A à Z sera
donnée. Mais A est donné; donc z est donné (2). PrenOnS une moyenne pro-
portionnelle E entre A et z (15. 6 ). Le rectangle sous A, Z sera égal au quarré
de E( 17. 6 Mais le rectangle sous les droites A, z est-donné, car chacune
d’elles est donnée; le quarré de E est donc donné (déf. r Donc E est donné.

Mais A estdonné; la raison de A à E est donc donnée (1). Et puisque A est
à r comme A est à z, que A est à r comme le qUarré de A est au rectangle
sous A, r (1. 6), et que A est à z comme le quarré de A est au rectangle
sous A, Z; le quarré de A sera au rectangle sous A, r comme le quarré
de A est au rectangle sous A, z. Mais le rectangle sous A, r est égal au
quarré de B; car les droites A, B, r sont proportionnelles (17. 6 ), et le
quarré de E est égal au rectangle sous A, z; le quarré de A est donc au
quarré de B comme le quarré de A est au quarré de E; donc A est à B

111. 43
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A1138; Tri? B 037w; à A vrpâç Tait! E. A670; à?

4-57; A 7rp8ç wiv 15.300212” A670; â’pat ami 75g A

7rpàç 7gb! 159094212.

AAAQE.

N 115m) A6741; 30-7) 7a; A wpàç var r 636212,

l c N i
wç 93 n A wpèç Tait! T 037w; 78 0278 7:1; A 7rpoç

t e i a I a x w a t m’70 07m 7M A , P A0941; capa mu vau une 7m; A
wpèç 76 67:8 751 A, r 900212. T5 à? 67:5 75v A,

autem ipsius A ad E datât 3 ratio igitur et
ipsius A ad B data.

ALITER.

Quoniam ratio est ipsius A ad r daita, ut
autem A ad P ita ipsum ex A ad ipsum sub
A , P; ratio igitur et ipsius ex Aad ipsum sub A ,

A

i, i K N I a] w s iI’ mer Étui-Ë! To être truc B’ A070; «pu "roc «un

N t t ’ t N I PI t «aTu; A 7rpoç ’TO navra 711; B fader? bien ne; Tu;

t x I a l r I tA 7rpoç 7M A070; un: doÛerr emm-spa: gap

A. . a a A. ] c Ivan! A, B ion; swaps-épatera av 791 obtura morfla)
In’a-payante)? .

I’ data. Ipsi autem sub A, I’ æquale est ipsum

ex B; ratio igitur ipsius ex A ad ipsum ex B
data. Quare et ipsius A ad B ratio est data;
utrique enim ipsarum A , B æquales invenimus

Jin proprio unicuique quadrato.

comme A est à E (22. 6 Mais la raison’de A à E est donnée; la raison de A
à B est donc donnée.

AUTREMENT.

Puisque la raison de A à r est donnée, et que A est à ré comme le quarré de A

est au rectangle sons A , r( 1. 6), la raison du quarré de A au rectangle sou-s
A, r sera donnée. Mais le quarré de B4 est égal au rectangle compris sous A, r
(17. 6). La raison du quarré de A au quarré de B est donc donnée; la raison
de A à B est donc donnée (déf. 2) ; car nous avons trouvé dans les quarrés des
droites A, B, des droites qui sont égales à ces droites.

v ’ . V , V .n-U-ff-J v ,Nm.gn-,;u.-I»-tæ.-.c,w I . . Awf,,;.m 4 au. .fifgal A W - -. , flan-ta g; ’.,.»-nns4« a
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l

nporaztz xt’. PROPOSITIO xxv.
Boit: «Na ypetppdl 1-37 95cm Æefopte’vm réprima-w Si duæ lineæ positione datæ sese secant ,1

&ÀÀûhtç’ difforma 73 anMeToy , and 3 flingua-w datum est positione punctum in quo sese secant.

c’tÀÂtiAatç 7,5 82ml.

A150 7aip 91,341,444) rit" Gérez Æeâofte’ym a; AB, Duæ enim lineæ positione datæ au , FA sese

TA Ttpvê’mratv 300.2514; navrai. 1-3 E ŒMEÏW’ 5305m in E Puncto; dico datum. esse punc-

Àt’yœ 371 :5395! in) 75 E camion tum E.

A

T

Bi yaip ml, peramnî’rœ: 73 E 014142701" ].LE’rœ- Si enim non , excidet E punctum ; excidet

renia-au d”un au) p.15; 725v AB , TA il? Béa-1;. DE igitur et unius rectarum A3 , FA positio. Non
pe7afi7r7u de” «90057 â’pat Être-Ï 73 E (rupteîoy, excidit autem ; datum igitur est punctum E.

PROPOSITION XXV.

si deux lignes données de position se coupent, le point où elles se coupent
est donné de position.

Que les lignes AB, rA, données de position, se coupent au pointe; jadis
que le point E est donné.

Car si cela n’est pas , le point E se déplacera, et alors l’une des lignes A3 , ra

changera de position. Mais aucune de ces lignes ne change de position; le point

E est donc donné. a
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340 LES DONNÉES D’EUCLIDE.

J993Ed]! trieriez; 7114115151"; rai neige-m; Éteindre

"riiôa’a-er défont; à 213.6274 71:17 Gérer nazi 743 pt;-

7É921. k15136212; j’ai]? ypgwwïçïiiç A31 ni catalpa-rat "rai

A, B fedayin in!» 71;)" Gitan A5740) 37’; dédora:

Il AB 7;"; 62’011 and 747149315921.

A

. PRQPQSITIÛ XXVI.

Si rectæ lineæ extrema sint data positione,
data est recta positione et magnitudine-

Rectae enim lineæ AB extrema A , B data;

sint positione ; dico datam esse ipsam A)! [Jo-r
sitione et magnitudine.

a i I N I pE: gap, payer-ra; nu A entamez, neume-

N î SI * I à l0277m 721; AB 2119514; un: n 9507; n ’To ,us’yeôoç’

n. si 3 x x m a[427172021141 aPaL au; To B engluer. Ou M2766-

l ’ a] i 3 N N l7:17:72: à” dédora: capet n AB 2992m. 711 920’21-

x n- lmu ’79) ,ueysôel.

.IIPOTAEIE n52.

Eoiv 259912; 7Pdfly5ç, 75 65cm mati 76,3 Mé-
’3’

75’821 Jeîopévnç, 73 Êv wfpatç «9065;! gr un) 76

372’101! «Tuerie-tram

. B

Si enim , manente A puncto , excidat ipsius
AB rectæ vel positio vel magnitudo; excidet
et punctum B. Non excidit autem. Data igi-
tur est AB recta positione et magnitudine.

PROPOSITIO XXVII.

Si rectæ lineæ, positione et magnitudine datæ,

unum extremum datum sit 5 et alterum datum
erit.

PROPOSITION XXVI.

Si les extrémités d’une ligne droite sontdonnées de position, cette droite est
donnée de pesition et de grandeur.

Que les extrémités A , B d’une droite AB soient données de position; je dis que la

droite A8 est donnée de position et de grandeur.

Car si le point A restant immobile , la droite AB change de position ou de gran-
deur, le point B se déplacera. Mais il ne se déplace pas; la droite AB est donc
donnée de position et de grandeur.

PROPOSITION XXVII.
- Si l’une des extrémités d’une ligne droite, donnée de position et de grandeur,
est donnée; l’autre extrémité sera donnée.

. l’UM’W **r*4M-"-”"**- .4. w’»tw- r

4 AA.-c T

à
Ü

.1

l
4
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N a. I N N I* ECJu’at; 7è!) 7Pdflpn ç, 731 951m un: ne 1.427562:

i x
V &Jopts’vnç, 717; AB, 76 Ëv répit; 73 A 906w

I Î Nïfifwl’ A57!» 31-1 mai 73 B 900w EO’TIV.

221m ’4 "I

«sa

Af

I A
Bi 7aip, ,us’vov’roç 705 A FMMEIOU, METd’lîed’él-

N a! N N«au 76 B ramier METdflea’el’le apot un: Tnç AB

Î Ï Ê. æ-æwupxmsw-uî: sen

st i ’ . î l .-oôôeiotç titre: û 6éme; n To 1.427260; ou [amerrir

il I N N Ni tu: des 909M a’t’pat in: To B anneler.

AAAQZ’.
« 4’ev5vfr aux: -z .

Kt’v’rptp 7d!) in; A, dilata-rufian à? 71,3 AB,

j 731910411314 7911554940 à un. 050-91 sipo: Émis n

T

l I l N N
A mplçe’ptm’ TBA. 62cm Je nui à ABeÔÔerw J096!

l. a; a x N m, apex un; To B EMMELOVo

Rectæ enim lineæ AB , positione et magni-
tudine datæ , unum extremum A datum sit 5 dico-

et ipsum B datum esse.

Si enim, manente A puncto , excidat B
punctum; excidet igitur et ipsius AB rectæ
vel positio vel magnitudo. Non excidit autem 5.

datum igitur est B punctum.

ALITER.

Centre enim A, intervallo autem AB, cir-
cumferentia describatur PBA; positione igitur

est circumferentia FBA. Positione autem et
A3 recta; datum igitur est B punctum.

Que l’extrémité A de la ligne droite AB , donnée de position et de grandeur ,

soit donnée; je dis que l’autre extrémité B est donnée. ’
Car si le point A restant immobile, le point B se déplace , la droite AB chan-

’ géra de position ou de grandeur; mais elle ne change ni de position, ni de gran-
deur; donc le point B est donné.

AUTREMENT.

Du centre A et de l’intervalle AB décrivons la circonférence TBA ; la circon-
. férence rBa sera donnée de position ( défi 6 ). Mais AB est donné de position»;
le point B est donc donné (25 ).

Tant Ë tu:
il 41.

P "fifi FMI-mu»; un
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fiPOTAEIE 11’.

Eaiv chai deâoyêvou entuba wapaà 62’521 «Petio-

pétun: 26027111 2139274. 7pdlxptti chût? défi-m1 si

1594027012 Tjï 82’021.

Ami 70E!) Jedopte’vou 011112100 70:7 A, flapi

92’021 æefopte’vnv eâôeîatv wiv Br, 26927:1; nappai

fixerait AAE’ Aéyœ 371diâonu fi AAP. 737 Béa-,21.

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

- PROPOSITIO XXVIII.

Si per datum punctum contra datam posis
tione rectam recta linea ducatur, data est acta
positione.

Etenim per datum punctum A , contra: datan

positione rectam BP , recta linea ducatur A48;

dico datam esse ipsam ME positione. j

o

Bi wifi puis 11.510170; 703 A amidon p.570!-
7rta-2T’rau 73?; AAE li 9237;. Auquevou’o-nç 75; Br

wapaAÀziAou peramwre’rw, nazi in?» ri ZAH.

wœpaÉÂÀnÀoç ëpœ 2min: à r13 717 un. and

si Br 7:17 AAE i671 wapaÉÀÀnÂor nazi 1j AAE sipo:

211? HAZ wapatÀÂnÀéç 2m11. And au) murin--

721, 372p Écrit! aïnvrov’ orin â’pct [attra’zrweïirau

fi; AAE il 950-1? 62’021 ai’pct En)? si AAE,

AQE
H
rv-

Si enim non; manente A puncto excidet
ipsius AAE positio. Manente BP parallelâ ex-

cidat , et sit ZAH ; parallela igitur est P3 ipsi
ZAH. Sed .131" ipsi AAE est-parallela; et AAE

igitur ipsi HAZ parallela est. Sed et concurrit,
quod est absurdum ; non igitur excidet ipsius
AAE positio ; positione igitur est AAE.

PROPOSITION xxvm.

Si, par un point donné , une ligne droite est menée parallèlement à une droite
donnée de position, la droite menée est donnée de position.

Par lepoint donné A, menons, la ligne droite AAE parallèlement. à la droite
Br donnée de position ; je dis que la droite AAE est donnée de position.

Car si cela n’est pas, le point A reStant immobile, la position de la droite
(BAIE changera. Que sa position change, la droite Br lui restant parallèle, et que
Sa position soit ZAH ; la droite rB sera parallèle à ZAH. Mais Br est parallèle à
.AAE; donc AAE est parallèle à HAZ (50. 1 ); ce qui est absurde, puisque ces .

est donc donnée de position.

V7 Tir-wwgg 1’ Mia-«w’mwù-n.

i droites se rencontrent; la position de AAE ne change donc point; la dr01te au; 1
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nporaztz’ 16’.
v. N nwvcw..rw.

I N w Nmir 71,13; 9Ê0t1 &J’oywp 2d921’qt 11211750 vrpoç

a fi l I ,6 A: N î enm1711 0111.2211,» JEJ’opttvço, tu 21a 7pœ[.4,u11 21x 11,

ûîopévuv 710101701: floricw’ Æéâo7ot1 1i 896927021

N I711 92021.

N NPipi); 92’021 flip ÆeJ’Ope’vp 21Î1921’çt 711 AB, un

N î N N ’ N7go "p13; «un; 011,112qu 92153142150 791 T, 21192121

9’ Q ’ N I N Ï N11x901 11 TA, 611901121111 7101011022 y14111221! 7119 U710

i N
ArA’ At’flo 371 92’021 in" 1; FA.

LES DONNÉES D’EUÇLIDE. 343

PROPOSITIO XXIX.

Si ad datam positione rectam et punctum
in eâ datum , recta linea ducatur datum faciens
angulum , data est ducta positione.

Etenim ad datam positione rectam AB, et
punctum P in eâ datum, recta ductatur FA ,
datum faciens anguIUm APA 5 dico positione
esse ipsam FA.

A

a N N I N 1E1fltp [111, 14210170; 7cv r 0111121011, 11272:-

5. N f 1 A. N71201217211 711:; TA 11 9201:, d1at711pou0at 711g

N 1
57:3 ara 71011,21; 70’ 1127290? 14272271171727!» au)

N 1
9’071.) 11 TE. 1011 cipct Éniv à? 157113 ATA florin

N f N 3 C 1* N ’ l CI Il7p une ATA , 11 11.21Çwv 711 012100011, 0712p curo-

’ si w a. f 17101» aux capot 1127ct7re0217ct1 711; Aï n 92012’

I 3] , N t92021 capot 207w 11 FA.

î

Si enim non , manente P puncto , excidet
ipsius l’A positio, servans ipsius AFA anguli
magnitudinem; excidat et sit FE. Æqualis igitur

est APA angulus ipsi sub AFA, major minori,
quod absurdum; non igitur excidet ipsius AP
positio5positione igitur est FA.

PROPOSITION XXIX.

Si d’un point donné dans une droite donnée, on mène à cette droite une
I.

l

ligne droite faisant un angle donné; la droite menée est donnée de position.
Du point donné r, dans la droite AB donnée de position, menons à cette droite

la droite ra, faisant un angle donné ATA; je dis que TA est donné de position.
u Car si cela n’est pas, le point r restant immobile, la position de ra ahan-
gera, en conservant la grandeur de l’angle ArA; que sa position change, et

, n ’ . ’ 1 .qu elle son r15, langle ara sera égal à l’angle ATA, le plus grand au plus petit;
j, ce qui est absurde. Donc At ne changera point de position; donc TA est donné
à de position.
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flPOTAEIË Â’. PROPOSITIO XXX.
fiât! èwà J’eâoptëvou d’HflÆI’OU Êwi fiée-e: «Fah- Si a dato puncto ad datam positione rectam

flirtai! 9602749 e686?» nappai 0,066.27 , Êefoptéyny recta linea ducatur, datum faciens angulum,

13010574710115]ch flâna! û aËXBeToat 75 Béa-et. data eSt ducta positione.

A7rà 7è? Ëeæopëvou anpeïou 705 A âne) Béa-g; Etenim a dato puncto A ad datam positione

&gæoflg’yny 5665,31, 79", 31- 559574, WPŒIquù fixew rectam BF recta linea ducatur AA, datum fa.

l I N w e . - . . . .
a AA , JeÆaptevnv remua-ct 7min? wiy 97:3 AArh mens angulum, AAP 5 dlco POSIUOBe esse au)»

m’y.) 371 Béa-u ÈME à AA,. sam AA.

A

B Z A. r
a a; 7è? 1°"): MËMWOÇ I703 A cramiez; Iue’rdvre- Si enim non , manente A puneto ex-cîdet

r .
cela-au 737i; A-A’ n, 6407;, «hotu-2190804 7:7; 257:3 * ipsius AA positio , servans AAP anguli magniv

AAP 7wv1’aç 75,614,460; MeTuwzwq-é-rœ au) 216-77.) tudinem. Excidat et sit A2. Æqualis igitur est

si AZ’ Yen d’IPŒ indu si 137:5 AAP yawls; 737 15773 . AAP angulus ipsiAZP an-gulo , major minori,

AZT 75071,42, fiMeiÇwy au”? hein-am, 37:9!) Eau-h: quod est impossibile; non igiturexcidet ipsius
àæümwfi. 05,, 0’405, Fwdmfl’hm 7,7; AA fi AA positio, positione igitur est ipsa AA.
.Ûéafzç’ Gérez sipo: ËFTÏV gai AA.

’PROPOSITION XXX,

Si d’un point dOnné, on mène à une droite donnée une ligne droite, faisant
Un angle donné, la droite menée est donnée de position.

Du point donné A, conduisons à la droite Br, donnée de position, la ligne
droite AA faisant un angle donné AAP; je dis que AA est donné de position.

Car si cela n’est pas, le point A restant immobile, la position de AA chan-
gera, en conservant la grandeur de l’angle AAP. Que sa position change, et
qu’elle soit A2; l’angle AAP sera égal à l’angle AZI’, le plus grand au plus petit

(16. 1 ) g ce qui est impossible; la position de AA ne changera donc point ,° donc
AA est donné de position.

7---..1 47- l’iw fl-u. 1-4.47, .. A, ...A e-v-g..g,.-,

A

la
i

A
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ÂAAAQE.

H300), chai .703 Agnpeioù 7? BAT eôeeî’qt’vm-

fflËMnMÇ- ri EAZ’. En!) car heideJ’ope’you amusiez)

.706 Avratpai 9ère: Æeîopévnv eôôeîœv n’y BAT

.et’letï’œ nappai Étant: ô EAZ? 62’021 4000 Ëa’TÏv a

v

:0345

ALITER.

Ducaturper, pun’cmm A ipsi BAI” rectæ pa-

rallela EAZ. Quoniam igitur per datum punctum

A contra datami positione rectam BAR recta
linea RAZ ducta est 5 positione igitur est ipso.

EAZ. Ketl in) vraPcÉMnAciç Ènw si EAZi 7:1;

BAT” un) si; attirait; Ëpwe’wrænev 154AA° l’a-n in.

à")? si 57è -EAA amict 757 57213 AAP yww’qts’

Aoôeïa’ct d’à 567:3 AAP dodelina alpe: nul à; 571d

EAA. 15ml 03?, wpàç déc-al Êefoye’r-n 266219; a"?

lin, ne!) 71:0; «.575 gratuite JeJ’aluïwp 71,3 A,

9509700 7Pdpp1i gant; si AA, (l’adoptant: WOIOÜO’Œ

7min? tir, 67:84 EAA’ 62’021 alpe: Écrit! a; AA.

A
ü

RAZ. Et quoniam parallela est ipsa EAZ ipsi
BAI? , et in illas incidit ipsa AA 5 æqualis igitur

est EAA angulus angulo AAP. Datus autem
ipse AAP 3 datus igitur et ipse E413. Quoniam
igitur ad datam positione rectam EAZ , et punc-

tum A in eâ datum , recta linea AA ducta
est, datum faciens angulum- EAA; positione
igitur est ipsa AA.

AUTREMENT.
Par le point A, menons la droite ’EAz parallèle à BAr( 51. 1 ). Puisque par

le point A l’on a mené la ligne droite EAZ parallèlement à la droite BAT donnée

de pesiüon, la droite EAZ sera donnée de position(28 Et puisque EAZ est
parallèle à Bar , et queæA tombe sur ces droites , l’angle EAA sera égal à l’angle

AAP ( 29.) tMais l’angle AAr est donné; l’angle EAA est donc donné. Mais à la

droite EAZ , donnée de position, on a mené, par le point donné A, la ligue droite
AA faisant l’angle donné EAA 5 la droite AA estdonc donnée de position (29 ),

IlI.

’ A ’.tt’..fÏl-.N4.rw; 0
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me LES DONNÉES D’EUCLIDE. s

armez: ’ ALITEB.
Ehn’çaw i7!) 75g Br 35927 Gus-42??? 73 E, nul sumatur in 3P datum PunCtum l, et Fer E

me; .703 E. ("méfia 7,7 A4 WŒPJÀMMÇ 1356640.; punctum ipsi AA parallela ducatur zz. Et

BZ. Rail inti waPaÉÀÂuM’ç in"! il ZE 777 AA, quoniam parallela est ZE ipsi AA, et in ipsasr
ne.) 21’; cadrât? ËMWE’VITWMVÜ BEN l’en aî’pd. ËU’TÏV înCÎdit ipsa BEA 5 æqualis igitur est ZEA’ an-

Z A

B E A T
ri 37:3 ’ZEA amict ni 157:3 AA’I’3 Maniez. Ao- gulus angulo AAP. Datus autem ipse AAP,

Gaïa-ai à; si 57:3 AAflo 9065700; 01”04 gfl; ne!) datus igitur et ipse ZEP. Quoniam igitur ad
il. dvrà ZEr 5. En) 0’51: wpàç "Mm Ægæme’yp datam positione rectam Br , et par punctum in

2692i; fil Br, mal in; wpàç mûri-if calmis) J’Jo- eâ datum Et recta linea ducta est HZ , datum

M514,» 74,3 E, 2602220 apatfuwà âne-au si BZ, (Pak- ifaciens angulum ZEP, positione igitur est BZ.
[1’31”19 WDIOÜO’oc Mamie"! Will 15ml ZÈl’ô. 92’021 02”34; . Quoniam igitur per datum punctum A contra

Écrit: ri E2. E772) 05:: «fiai Æeîapéyou cnpeiou 708 datam positione rectam ZE, recta linea ducta est

A, flaquai 92’021 étriquerai! 2602740 Will 2E, 2602705 AA; POSÎtione igitur eSt AA-

7Pdluluà gruau ri AA’ 92’021 aipat Écrit! il AA.

A U T Pl E M E N T.

’ Prenons. dans la droite Br le point E, et par le point E menons la droite en
parallèle à AA (51. 1). Puisque 2E est parallèle à AA, gt que BEA tombe sur ces
parallèles , l’angle ZEA sera égal à l’angle AAr. Mais l’angle AAP est donné; l’angle

zer est donc donné. Et puisqu’à la droite Br, donnée de position, on a mené
par: (le point donné E, la ligne droite EZ faisant l’angle donné zer , la droite EZ-
sera donnée de position (29 p). Mais par le point donné A , l’on a mené la droite
AA parallèlement à la ligne droite 2E donnée de position; donc AA est donné de

position (2.8 -

, - l w , .,i f t .g i W” l 1mn- wvfiM-n-fl---«4 t Mmb.fi A’"’* »-W4 .14 4..



                                                                     

LES DONNÉES D’EUCLLDE. V ’ 34.,

AAAQî.

t. N i aEixùOwËæ-Ë 73’»; Br 00x011 trayeur 70 E, 10001

I 3 l 3 r I
ËwçÇoxGæ 6A8. K02) 2772i 63821: 200w mata-2,102

a. l a x r 17M A, E 0111.12le” 82’021 ripa 200w a AB. 62021

ALITER.

.Sumatur in BI’ quodlibet punctum E , et fun-i

gatur AE. Et quoniam datum est. utrumque punc-

torum A , E 5 positione igitur est ne.

A

B E
d’à nul ri B1” (90827000 â’p00 Ë0-rlv Il 67:3 AEA 702111’00’

:01) d’à nul 14’ 67:5 AAE 7101400 J08270002° un)

Muni 01’900 Il 67:0 EAA3 90827000 20711" Borel

061 71’913; 82’021 définira 26860,: 737 BA, nul Tél

wpôç «617i dsæapévqolt 0111.0210.) "il A, 268274 Wap-

,,ull 6101-001 1; AA, J’allaptévnv 070106000 3,000107 0611

267:5 EAA5’ 82’021 c’t’pat êwlv i AA.

A F
tione autem et Br; datus igitur est AEA an-
gulus. Est autem et AAE angulus datus; reliquus
igitur EAA datas est. Quoniam igitur ad datam

positione rectam EA, et per punctum in ipsâ

datum A , recta linea AA ducta est, datum
faciens angulum I’EAA; positione igitur est AA.

AUTREMENŒ

Prenons dans Br un point quelconque E, et joignons AE. Puisque chacun des
points A, E est donné, la droite AE est donnée de position. Mais Br est donné de
position; l’angle AEA est donc donné. Mais l’angle AAE est donné; l’angle restant

EAA est donc donné (52. 1) Mais à la droite EA, donnée de position , et par
un point A donné dans cetté droite, on a mené une ligne droite AA, faisant un
angle donné EAA 5 la droite AA est donc donnée de position (29).
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150’011 air?) 9290,002’106 0111.121’06 in) 82021 9290-

,ue’ww 268270011 2682700 7,200,406 7210057111817 9290-

1423101 701362922821 , 9é907001 :000) 7g? 82’021.

A778 wifi 9290623106 071,0021’06 706 A in) 82’021

9290H2’ww 268270111 7611 Br 2682700 ypotluyti 6x80) il

AN: J’EÂ’OMÉM 707 M27é821’ A5700 671 1000i 717 8é021

92907001. ’

E ç

PROPOSITIO XXXI.

Si a dato puncto ad datam positione rectam
recta linea data magnitudine , producatur, ea
data est et positione.

Etenim a dato puncto A ad datam positione
rectam BF recta linea ducatur AA data magni-
tudine; dico eam et positione datam esse.

A

B Ap
Z

K2’v7prp 70’012 703 A, 9100076100071 92 743 AA,

12610À0ç 727p0écp8w 5 EAZ. 62’021 aigu 2’07Ï1I 5 EAZ

10610À0ç, 92907001 707p 006706 78 A 10É117p01l7g’î

8Ê021, 1100) il in 705 aéra-pou il Angie" [00272821.

62’021 92 1000i ri Br 2682700. Bain: 92 960 ypatppatl

737 82’021 9290Mê1’0t1 723001106011! aiÀMiÀaç, 92907001

78 01111027011, 10008 3 725211010111 0’0’ÀÀ1iÀ00ç’ 90821!

6’900 i077 78 A. E071 92 nazi 78 A 9082’1’ 82’021 13’900

a x e20711l n AA.

Centra enim A , intervallo autem AA , cit»
culas describatur RAZ. Positione igitur est RAZ

Circulus, datum enim est ejus centrum A po-
sitione, et ipsa AA ex centre magnitudine.
Positione autem et BF recta. Si autem duæ
lineæ positone datæ sese secent, datum est
punctum in quo sese secant; datum igitur est
ipsum A. Est autem et ipsum A datum; po-
sitione igitur est ipsa AA.

PROPOSITION XXXI.
Si d’un point donné, on mène une ligne droite donnée de grandeur à une

droite donnée de position, cette droite sera donnée de position.
Du point donné A, menons la ligne droite AA donnée de grandeur à la

droite Br donnée de position; je dis que cette droite est donnée de position.
Car du centre A, .et de la distance AA, décrivons le cercle EAZ; le cercle EAZ

sera donné de position (défi 6); car son centre A est donné de position, et son
rayon AA est donné ’de grandeur. Et puisque la droite Br est donnée de position ,

et que, lorsque deux lignes dOnnées de position se coupent, le point où elles se
coupent est donné ( 2.5), le pointa sera donné; donc AA est donné de posi-
tion ( 26 ).

-L-t’. - - nunc q &*"-’I- ftp àæbu” L-IÜ’Ï

A.-.0....:.tw.n . .



                                                                     

11130712212 02’.

finir 2?; wapuMéMuç 7g? 82’021 9290641100;

" 0682100; 2682700 nappé 5096817 9290146100; 710106000

710V1’00ç, 9Ê907001 si 9096327000 71,3 M27Ê821.

E1’ç 7d!) wapatÀNiMuç 7732021 9290142700; 26-

801’00; 70E; AB, TA, 2682700 7900114106 6x80) ri BZ,

9290651100; 770106000 7min; 7d; 670 BEZ, EZA’
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PROPOSITIO XXXII.

Si in parallelas positione datas rectas, recta
linea ducatur, datos faciens angulos , data est
ducta magnitudine.

Etenim in parallelas positione datas rectas AB,

TA, recta linea ducaturEZ, datos faciens angulos

BEZ, EZA; dico datam esse ipsam EZ mag-

Àé’yw 371 92907001 Il E2 7,5 (4276821. mmdlne’

9 EA B’ r AH z. a

i A: n iEihitp8w 7009 i7ri 7M; TA 908211 0npt210V 70 H ,

1000i 910i. 706 H77 EZ dect’ÂÀnÂoç 6x80) n H6.

. f tu A
Rail i727 napéAAnÀo’ç Ë071v n H6 7p El, 11001

a a I a n 3 l c a! a!21; 000700; 2682100 21007277011021! n TA’ 1001 ap00

1. N l C20771: si 67ml EZA 711 670 GHA. A0821000 92 n
6778 EZA” 90827000 à’pot 1min 67E 6HA.E7r2l 06V

a, N I7:90; 8i021 9290142311 26821’00 731 TA, 1000i 700 wpcç

’Sumatur enim in FA datum punctum H, et

per punctum ipsi EZ parallela ducatur HO. Et
quoniam parallela est H9 ipsi EZ , et in illas
recta incidit TA; æqualis igitur est EZA ipsi
GHA. Datus autem ipse EZA; datus igitur et
ipse GHA. Quoniam igitur ad datam positione
rectam TA, et per punctum in eâ datum H, recta

PROPOSITION XXXII.

Si, des droites parallèles données de position, on mène une ligne droite
faisant des angles donnés, la droite menée est donnée de grandeur.

Entre les droites parallèles AB, r0, données de position, menons la ligne
droite EZ, faisant les angles donnés BEZ, 520,- je dis que la droite EZ est donnée
de grandeur.

Car dans la droite TA, prenons un point donné H , et par le point H menons la
droite He) parallèle a EZ (51. 1 ). Puisque He est parallèle à El, et que la droite
TA tombe sur ces parallèles, l’angle EZA sera égal à l’angle erra ( 29. 1 Mais
l’angle EZA est donné; l’angle OHA est donc donné. Et puisque l’on a mené à

la droite ra donnée de position , par le point H donné dans cette droite, la ligne

’ .4 ’t ne.-." 7 Men, Ava-71’ :-
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00677 011,0021’0) 92901051101 703 H, 2682700 ypapcluui

57107001 si H6, 1539011271111 7101007002 7001110011 77111

6718 eHz- 62’021 02’900 ËO’TlV à He. 9202102 un)

1532AB’ 908211 30’900 30774 73 6 0111027011. E071 9è

10007 78 H 908231” 90827000 50’900 1207711 si HO 71,3 [.02-

72’821. Kœi 2’07111 7’011 717 E2. 90827000 0’0’p00 i077 10007

Ca El 7171 (.1272’82’1.

nporAzrz A71.

E0031 21’; wapatÂÀn’Àou; 76’ S’Ê021 9290,002’1100; 26-

.32120; 263-2700 Wagon 0561977, 92901021111 70:5 112-

72’3’21° 929010041100; 71016021 70111151;

Bi; 9107p wapœÂMiÀou; 717 32’021 9290,00É1100; 26-

82100; 70E; AB , TA 2682700 7pœ,u,u1i 6x80) a; BZ,
9290,00é11n 703 M272’821’ A5701 ’0’71 929010023100; 7:01n’021

7001110; 707; 67:8 70’311 BEZ, EZA. P

1517160801 wifi En? 717; AB 908211 01110127011 78 H,

nul 910i 706 H 7,7152 7100P0ÉÂÀMÂ0; 69680; si HO’

7011 cipot Êçiv 11’ ZE 737 H6. A0827000 92 El 7051 1.22-

LES DONNÉES ’D’EUCLIDE;

linea H6 ducta est, datum faciens angulum 91’112;

positione igitur est HO. Positione autem et A3 ;
datum igitur est 6 punctum. Est autem et ipsum
H datum , data igitur est H6 magnitudine. Et est

ipsa æqualis ipsi E2; data igitur est et EZ mage
nitudine.

PROPOSITIO XXXIII.

Si in parallelas positione datas rectas recta
linea ducatur , data magnitudine , ca datos faciet
angulos.

Etenim in parallelas positione datas rectas
AB, TA recta linea ducatur EZ, data magni-
tudine; dico datos ipsam facere angulos rez ,
EZA.

Sumatur enim in AB datum punctum H, et
per punctum H ipsi EZ parallela ducatur H6;
æqualis igitur est ZE ipsi H9. Data autem EZ

droite. He, faisant l’angle donné 8H2, la droite H6 sera donnée de position (29).
Mais AB est donné de position; le point e est donc donné (25 ). Mais le point
H est donné; la droite He est donc donnée de grandeur (26). Mais cette droite

i est égale à EZ ( 54. 1); la droite El est donc donnée de grandeur (déf. 1).

PROPOSITION XXXIII.

’Si, entre deux droites parallèles, données de position, on mène une droite
donnée de grandeur, cette droite fera les angles donnés.

Entre les droites parallèles AB, TA, données (le position, menons la
droite EZ donnée de grandeur; je dis que cette droite fait des angles dOnneS
BEZ , au.

Car dans la droite donnée AB prenons un point donné H , et par le POÎm H
menons He parallèle a raz Ç 51. 1 ) ; la droite 215 sera égale à H6 (54- 1 ). Mats

in fi 6.5.; aga»- ’gzi-Ër’ Vp-îflçk” wa’P-wr
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N a N ’ N si ’71’821° 90821000 01’900 1000i 11’ H6 701 102728212. K001 29-1

I r N I
78 H 90801" o i900 10é117909 ,uÊ11 719 H, 9101ç-n100071

9l 7,5 H0, 10610710; 790096902110; ’2’ç-001 79’ 32021.

magnitudine ; data igitur et H0 magnitudine.
Et estïipsum H datum; ergo centra quidem’

H, intervallo autem H9 , Circulus descriptus

EH
A

K zgzgpz’

r eÉNgg* z

A

1379069811), 8217 Ê’ç-w 5 KGN 32’021 31’900 Ëçiv 8

REM. 92’021 9210007 11e TA° 908Èv 51’900 Ëçi 7è 6

0119027011. E91 9è nazi 78, H 9082’1’ 32’021 01’900 Ëçiv

e ’ N N ,3 N Il î N en HO. 62021 92 1100.1 TA’ 90821000 00900 207111 11

67:8 HGA 9100111’00. K00; 1’071 717 67:8 EZA l’0n’

90827000 0’1’900 1000i si 678 EZA’ 1100i 21017171 01900 t;

6718 ZEB 90827000 ’2’0714.

AAAQE.

l w N R
Eîhio8w in) 711; TA 908211 0111021011 7è H, 10001

N I . N I N N121’080: 79 El i011 1,1 HA, 10001 10217919l 91211 719 H,

erit positione. Describatur , et sit KGA ; posi-
tione igitur est Circulus KQA. positione autem
et ipsa FA, datum igitur est 9 punctum. Est au:
tem et ipsum H datum; positione igitur est
ipsaHG. Positione autem et ipsa TA, datus igitur

est HGA angulus. Et est ipsi EZA’æqualis;
datus igitur et ipse EZA, et reliquus igitur ipse
ZEB datas est.

ALITE’ttH

Sumatur in ipsâ TA datum punctumH , et po-

natur ipsi EZ æqualis HA , et centro quidem H,

la droite EZ est donnée de grandeur; la droite Ho est donc donnée de grandeur.
Mais le point H est donné; le cercle décrit du point H, et de la distance He) est
donc donné de position ( déf. 6). Decrivons ce cercle, et que ce cercle soit
KeA; le cercle KeA sera donné de position. Mais TA est donné de position;
le point 6 est donc donné (25). Mais le point H est donné; donc H6 est (donné

I de position.( 26). Mais r0 est donné de position; l’angleHGA est donc donné.
v Mais cet angle est égal a l’angle EZA(29. 1); l’angle EZA est donc donné

( 52. 1 ) (4); l’angle restant ZEB est donc donné. ’ ’

AUTREMENT.

Dans r0 prenons un point donné H 5 faisons HA égal à raz , et du centre H, et

N
.Nigaqrs *-,er n2xsutfiww,

’N
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’ N I91007116007192 703 HA 101110710; 7279919801 5AB°

1 a t a N ’82021 00900 207111” 0 AB 10610À0;, 92’907001 91029 006-

A: t I a. I n e a N3 l7.011 70 1021179011 711 32021, 10001 11 210 700 102117906

«753 102715821. 6Ê021 9è nui 6 AB° 908211 0’0’900 2’072 78

intervallo autem HA Circulus describatur A8;
positione igitur est AB Circulus, datum enim
est ipsius centrum positione, et ipsa ex ce!!!
tro magnitudine. Positione autem et ipsa A3;

2 E
A

A x 0A
G)

i

B 01110107011. 150-13; 92 nain-à H .9065,» ont, ajut datum igitur est B punctum. Est autem et
’07i11 6 Bl-I. 62’021 9è 10007 6 TA’ 90827000 50’900 Ëwiv ipsum H datum; lPOSÎtione igitur eSt BH- P07

a; ôwà BHA4 Mafia, la) g; M2,, MPJÀMAO’ç ému: sitione autem et TA, data igitur est BHA an-

6 El 717 HB, ’2’07001 10007 6 67:8 EZH 7011400 90- gulus. Et si quidem parallela est EZ ipsi H3,

ï x A:
9

3-270-4- 59-5 un) 7mm) à aga 253 Mafia, flafla-é, erit et EZH angulus datus. Quare et rèliquus
Zen-h 15:3); ai), Wflwnné-ma-œ, a; El , H3 nua-à ZEB angulus datus est. Si autem non, concur-
78 G. E7rel0’1’1’1157’031’207711 6 IEZ 76 AH, 701773 2’071 rant ipsæ TZ ,I HB in puncto 6. Quoniam igitur

71:1” HB , 1000) ’2’071 71109000111710; 6 EB 717 ZH’ i’a-n æqualis est EZ ipsi AH , hoc est ipsi HB , et est

(au g"; au) à 2g 71:; QH- (30-75 au) 70,011 fi 67113 parallela EB ipsi ZH; æqualis igitur est et 26
QHZ 70mg, 7:5 67:3 92H 2"", Yann, Aoegïqœ JE fi ipsi OH, quare et angulus GHZ angulo 62H est

de la distance HA, décrivons le cercle AB; le cercle A3 sera donné de position
(défiô), car son centre est donné de position, et SOn rayon de grandeur.
Mais AB est donné de position; le point B est donc donné ( 25). Mais le point
H est donné; donc HB est donné de position. Mai-S rA est donné de. position;
l’angle BHA est donc donné. Si donc la droite-E2 est parallèle à HB, l’angle EZH

sera donné (29. 1 , déf. 1), et par conséquent l’angle restant ZEB. Mais qu’elle

ne le soit pas , et que les droites El , HB se rencontrent en un point e. Puisque El
est égal à AH, c’est-à-dire ans , et que EB est parallèle à ZH; la droite le est
égale à eH( 2: 6 ) ; donc l’angle OHZ est égal à l’angle 62H (6. 1 ),. Mais l’angle

«79.-.1-t-ianvb- Vrfi-hfwïnï”* ” 2 en 5-7”*5-... -.
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67:56 OHZ’ hâtiez alpe: un) si dmi HZG’ dia-Te mal

si Épefâç si 6m) HZE Æoôeïa’ai ËC’TI’ un? Mimi il

:575 ZEB7 Æoûeïw’. E011.

nrorAzrz M2

Eaiv si; wapaÀMiMuç 7:1? 32’021 Ëeæoptêvctç ed-

Bu’œç 5m?) Êeæoyévou engaina 259274. 7Palluflâ

nixe? , eîç 3290142701! A6701: "manade-27m.

El; 7&9 wœpœAM’Aouç "ni 32’021 æéæûflél’dç ed-

Oel’œç Toi; AB, TA , ai7rà ÊeJoMe’vou O’HMEIIOU 7’03

E, 26027:2, Wapiti) 77946505 EZH’ m’y!» 37’: A670;

in) 75?; El qui; Tilt" ZH «P0621?-

æqualis. Datus autem ipse GHZ; datus igitur et

ipse H29; quare et ipse deinceps HZE datas
est; et reliquus ZEB datus est. "

PROPOSITIO XXXIV.

Si in parallelas positione’datas rectas a date

puncto recta linea ducatur , illa in datam ra-
. tionem secabitur.

Etenim in parallelas positione datas rectas AB,

FA , a dato puncto E, recta linea ducatur EZH;

dico rationem esse ipsius EZ ad 2H datam.

l 3 d «a ’ Cfixez» yeti: navra 7go E 011de Ëvri 7M TA m’-
Q9:10; n EKB. Kan)a Êmi rima Æeîopêyou capelan

E

K B
. A6

Ducatur enim a puncto E ad FA perpen-
dicularis’ EKQ. Et quoniam a dato puncto E

9H2 est donné( 15. x ); l’angle H26 est donc donné; l’angle de suite HZE est

donc donné ( 52. 1 ) (4); l’angle restant ZEB est donc donné. l

PROPOSITION XXXIV.

Si d’un point donné, on mène une ligne droite à des droites parallèles
1;; données de position, cette droite sera coupée en raison donnée.

Par le point donné E , menons la ligne droite EZH aux droites A13 , rA parallèles
et données de position; je dis que la raison de El à ZH est donnée.

Car du point E, menons à m la perpendiculaire 5K6 ( 12. 1). Puisque du
III. 45
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708 E Ë7ri’ 52’411 (l’adoptant! eôûèî’œv Tilt! TA 66927::

magné 527m ri E9, &Æope’rnv 97010301: yww’aw

Tîly 5731561»? 62’054 (il)! M1! ri E6. Sic-et «Pi

au) guet-râpa. 7637 AB, TA’ Æoôiv airions Êniv Émi-

npov 75v K, G), (tamiser. En: d’à-ami ’rà E 9082W-

Æoûeïo’at alpes ici-Titi ËuœTe’pœ 75v BK, KG’ A6729;

cipal 717; EK 72-95; wifi KG) Joeeiç. Kocl garni (fig ai

5K api; TîlV KG) 037w; ai EZ 795; Tilt! ZH’ même;

«il»: un) 75; EZ wpôç 725v 2H 909212.

AAAQE.

E2; 7è]: wapazMziMuç "rif Béa-e: définira; "rai;

AB, I’A, 02776 fedope’vou 014,122;on 7067 E, 56627:1.

7pœplui 396M il ZEHt M594.) 371 A570; à??? 75g

HE mua; Tilt’ El 9004;.

LES ELOLNNÉ ES D’vEUCLIDE.

ad- datam positione rectam; PArecta. lineaductt

estafifl, datum. faciens angulum 35H; position:

igitur est E9. Positione» autem et attaque ip.

sarum AB, FA; datum igitur est utrumqut
punctorum K, 6. Est autem et E datum; (lat:
igitur est utraque ipsarum BK, K6; ratio igitul
ipsius EK ad K6 data. Et est ut EK ad KG
ita EZ ad 2H; ratio igitur et ipsius EZ ad: ZE

data. A
’ ALITER.

Etenim in, parallelas. positione datas; AB1
FA , a date puncto. E, recta linea ducatui
ZEH 5 dico rationem esse ipsius RE ad pEZ datam.

A ZpK
E

I’

8

s t i a. IH969!» 7a? aira vau E «musico in) 7;"! TA
«riflera; il E6, Ml ËnCeCÀn’a-Ûw in") 73 K. KotlI

p H

Ducatur enim a puncto E: ad: ipsam FA; per-
pendicularis 136 , et producatur ad K. Et quo-

point donné E , on a mené à la droite TA, donnée de position, la ligne droite
ne faisant un angle donné EGH , la droite ne, sera donnée de.positi0n(509). Mais
chacune des droites AB, m ests donnée de position,- chacun des points. K, a
est donc donné (25). Maisgle point E est donné; chacune des droites BK, K9
est donc donnée (26); la raiSOn de EK’ à K6 est donc donnée. Mais EK est à
K0 comme El est à ZH (2. 6 ); la raison de EZ à ZH est donc donnée ( déf. 2).

r AÙTREMENr

Par le point E , menons la ligne droite ZEH entre les parallèles AB, I’A données

de position; je (lis que la raison de HE à El est donnée..
Car du point E , menons laidroiite E6 perpendiculaire à rA-( 12. 1 ), et prolon-

.«-ü-»--N. ’..-.



                                                                     

(«17. fifi.. v-va , quw, Y. v-vw»

in.) 017:3 Êeæope’vov rumba 1’03 E in? fiée-et &-

J’ope’vnv 2562722? 7137 TA eôBeîiz 7pd,ufltl,2 zieutai

E0, fedoye’vuv nandou amarinai ’TllV 67:3 EGH’

62’011 Ëpa t’a-Tir ri 615K. 96’721 d’à mai Eau-ripa: 75V

AB, rA° «90923! dép: ria-Tir êKtXî’TfiPOV Tôt! K , (à d’u-

,ueiaw. En: J23 nazi 75 E ÊoÛÉv’Æoûeïaa 511:2 Éc-

7iv4 Enwrépœ 747w 9E, EK° A670; alpe; mi; 6E

7,05; ’7de 15K. doûu’ç. Q; cré tri (9D wpÈç 7th EK

037w; Il HE wpôç vùvô EZ’ A670; Jim nazi 727; HE

wpàç 761,7 El Men.

HPOTAEIE. Ae’.

A l A
En givra Æeîope’vou amadou Ë7ri 3’501: J’ado-

I 3 N î A: tv 9 N a Nperm! avenant! avenu "natrum œxôp , un fluide
eîç d’admirer Mayen! , chai à? 75;! Mimi; wapai Tilt’

3’509: (l’adoptant! eôôeï’av 266222: ypayyti sixûiïa

dédora: il &xeeîb-at en? 3-50-21.
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niam a date puncto E ad datam positione rec-
tam FA rectalinea E6 ducta est, datum facien’s

angulum EGH; positione igitur est ipsa 013K.
Positione autem et utraque ipsarum AB, FA;
datum igitur est utrumque punctorum K, (9. Est

autem et, punctum E datum; data igitur est
utraque ipsarum 0E , EK; ratio igitur ipsius
on ad BIC data. Ut autem en ad EK ita ne
ad EZ; ratio igitur et ipsius HE ad EZ data.

PROPOSITIO XXXV.

Si a dato ’puncto ad datam positione rec-

tam recta. linea ducatur , et secetur in datâ

ratione, per sectionem autem contra datam
positione rectam recta linea ducatur; data est
ducta positione.

A dato enim puncto A ad datam positioneA73 702p J’eJ’ope’vou (IMMEIIOU 70:7 A in) 32’021

rectam BP recta linea ducatur AA , et sece-J’eJ’opévnv eU’ÛeÎaw TîlV Br 26922); 7px,u,u5i fixera û

geons la vers K. Puisque du point E, on a mené à la droite TA, donnée de
position, la ligne droite E6, faisant un angle donné BOB, la droite 813K sera s
donnée de position ( 50 ). Mais chacune des droites AB, TA est donnée de po-
sition; chacun des points K, 6 est donc donné (25). Mais le pointE est donné;
chacune des droites on, EK est donc donnée ( 26 ); la raison de 8E à EK est donc
donnée (l). Mais on est à EK comme HE est à El (4. 6); la raison de HE à El

est donc donnée (déf. 2). ’
PROPOSITION XXXV.

Si d’un point donné, on mèneune ligne droite à une droite donnée de po-
sition, si cette droite est coupée en raison donnée, et si, par la section,
on mène une ligne droite parallèle à la droite donnée de position, la droite menée
sera donnée de position.

Du point donné A, menons une ligne droite AA à la droite B1" donnée de

«a? a-

,Jw-)ny....wt..rxa.-. l t
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AnAoç si ZEH’ Aigu in 32’021 in»! ri ZEH. i
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tur in datâ ratione ipsius AE ad EA , et du-
catur par punctum E ipsi BP parallela ZEH;
dico positione esse ipsam ZEH.

j -.;,.v r :ït ’A

.2 Li-**waùmn f » v I

A

.1.2 T

B A6
H969!» flip abria 708 A in") mir Br mien-o; il

A9. Kati” Ëwei dm) dedope’vov amadou 703 A Ë?!)

wifi Siam J’efopérnv 2592700! raillât 266270: maquai

53:74!!! il A9, deîoyêvnv 70108066 pluvian! "mir 157:5

A9A° aérez sipo: éfrit: 5’ A9. 69m Æ; nazi à Br-

fadât; ripez 207M ’75 9 071112707. En: dé ami 76 A

Jode’y’ deÛEÏU’cL 01”54 ËWÏV si.A9 7?? Siam un) 755

peyiûer un) È7m’ 2,07111 03; tri AE wpàç "mir EA 05-

7w; ri AK vrpziç qui!) K9 , au) 3011 Ao’groç 754"; AE

vrpciç ’2’th EA «P0921? A570; 81,300 71?; AK 74354; "Mir

K9 9092125’ eureéwn d’un A670; i0?) 75:; A9

mati; wiv AK 49062126. AoOe’Îa-at Jè tiA9’743 payéeel’

d’as-270:: 0190; nui ai AK vé)" MEQÆ’Û’EÜ. AAAai au) Tif

Ducatur enim a puncto A ad Br perpendi-
cularis A9. Et quoniam a dato puncto A ad
datam positione rectam BF recta linea ductai
est A9, datam faciens angulum A9A; posir
tione igitur est ipsa A9. Positione autem et
ipsa BF ;, datum igitur est 9 punctum. Est autem

et punctum A datum ; data igitur est A9 po-
sitione et magnitndine. Et quoniam est ut. AE
ad RA ita AK ad K9, et est ratio ipsius AE ad
EA data; ratio igitur ipsius AK ad K9 data;
componendo igitur ratio est ipsius A9 ad
AK data. Data autem A9 magnitudine; data
igitur et AK magnitudine. Sed et positione,

position; coupons cette droite dans la raison donnée de AE a BA, et par le
y ’ point E, menons ZÈH parallèle à Br; je dis que la droite ZEH est donnée de

position. nCar du point A, menons A9 perpendiculaire à Br. Puisque du point A, on a.
mené à la droite Br donnée; de position , la ligne droite A9, faisant un angle donné

A9A; la droite A9 sera donnée de position ( 50). Mais Br est donné de position;
le point 9 est donc donné ( 25). Mais le [point A estdonné; la droite A9 est
donc donnée de position et de grandeur (26). Mais AE est à EA comme AK
est à K9, et la raison de AE à EA est donnée (2. 6); la raison de AK à K6
estdonc donnée (déf. 2); donc, par additionf la raison de A6 à AK est
donnée (6). Mais A9 est donné de grandeur,- la droite AK est donc donnée

hfiq "r a’ M... -* ont-L- a

. si . . .t ’i V"- .’ H... I :17; -.a...:vsGÊT’-* J
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82’021, nazi issir 75 A (909Èv8’ îoüèv aïpat nazi 73 K.

Emi 03v 310i. Êeâ’oyêyou camion 703-K, 71’de

32’024 âeîope’rnv 26827022 mir Br 2502702 7pœplui

dans: si ZH° 32’021 ai’pat Écrit! 5 ZH.

nporAziz Aç’.

I IBoit! aîné 9233122300 amadou in?!) 3’202: J’2J’0-

N N A w Apéri"! 25321029 253-2102 Wapiti: dix-31.1, un: WPOŒ-

æ N n I t
72931 au; 467p 2ti02702, A6701: 255012000 WPOÇ ouin"!

dedapte’vor, chai A? 708 wipwroç qui; WPIO’TeGEl’O’MÇ

sa N N i
maltai 731 32’021 926312511011! 2562141” 2592102 pipaient!

01969,? flânant ri êxôeîirœ 75 82’021.

’ Ami 702p Æeîoyévou amuïe!) 708 A Ë7ri 32’021

dedaptévnvl eôüeïaw Tilt! Br 289270: flanquai 2x90 t;

AA , uni wpocxeio’ew 7,5 AA a; AE A6701! 3900002

711:5; 7th AA 92905423011, 910i à? 70:7 E et? Br 7:02-

paiAAnAoc 23’sz si ZK’ A5720) 2’71 32:02: Écrit! il ZK.

H959!» 70;!) ainô 708 A in? 7th Br 3243270;

et est punctum A datum; datum igitur et K
punctum. Quoniam igitur par datum punctum
K, contra datam positione rectam Br recta
linea ducta est 2H; positione igitur est ipse ZH.

PROPOSITIO XXXVI.

Si a date puncto ad datam positione rectam
recta linea ducatur , et adjiciatur aliqua ipsi
recta, rationem habens datam ad ipsam; pet
extremum autem adjnnctæ contra datam posi-
tiovne rectam recta linea ducatur , data est ducta
positione.

A dato enim puncto A ad datam positione
rectam Br recta linea ducatur AA, et adji-

,ciatur ipsi AA ipsa AE rationem habens ad
AA datam, per punctum autem E ipsi BF paral-
lela ducatur ZK; dico positione esse ipsam ZK.

Ducatur enim a puncto A ad BI’ perpendi-

de grandeur (2). Mais elle est donnée de position, et le point A est aussi
donné; le point K est donc donné (27 Mais par le point donné K, on a mené
la ligne droite ZH parallèle à la droite Br donnée de position; ZH est donc donné
de position (28).

PROPOSITION XXXVI.

.Si d’un point-donné, on mène une ligne droite à une droite donnée de po-

sition, si on lui aj0ute une droite qui ait une raison-donnée avec elle, et si,
par l’exltémité de la droite ajoutée, on mène une ligne droite parallèle à la droite

donnée de position, la droite, menée sera donnée de position.
Car du point donné A , menons la ligne droite AA à la droite Br donnée de po-

sition; ajoutons à AA une droite AE, qui ait avec 7M une raison donnée, et,
parle point E, menons la droite ZK parallèle à Br; je dis que 2K est donné de
position.

Car du point A, menons la droite 2&9 perpendiculaire à Br, et prolongeons cette
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c A l .’ A An A9, 12011 flagada) 2m 70 H. K00? Énei 0’070

I N 3 3
32290122700 0n,u21’ou 70v A sari 34021 Jeîops’rnv 2o-

9270W 7912 Br 2592702 nappai 5127021 à A9, 026’0-

n a
LES DONNÉES D’EUCLIDE.

cularis A6 , et pro’ducatur ad punctum H. Et

quoniam a dato puncto A ad datam positione
rectam Br recta linea ducta est A9, datum

Zen,
A

B 9

prévu 701017002 Marier 71iv 1373 A91" 35021.02’902

Eau-in! il 9AH. 92’021 à? 3202i 1; B1” doôêv 01’000 i07i

75 9 0nM2Î’0y. E071 à; nazi 7è A J’oôs’v’ 90927002

dpatê07iv il A9. Kati 27:2) A670; Ë0’ri 7:7; AA 717:3;

7919 AE J092iç, 25; d’à 5 AA wpàç 7911! AE 0570);

a; 9A wpôë 7th AH° A670; 0’z’patju00i 727; 9A , wpàç

71iv AH Æ062içzl. A09270at1 à? Ë9A’ (P0627002 02’900 nazi

Yl AH. AAAaË 1202i 7,5 32’021, 1200i i071 dodèv 75 A.

dudit! a’c’pat nazi 75 H. B7r2i 0’51! d’10i JeJ’oM2’vou 0n-

,u.21’ou 708 H rampai 32’021 052901.42:an 26027001! 71iv

Br 2592100 ypæpml 5127001 il ZHK° 342’021 défia: ê07iv

A

faciens angulum A917; positione igitur est ipsa

(BAH. Positione autem et ipsa BF; datum
igitur est 9 punctum. Est autem et punctum
A datum; data igitur est ipse A9. Et quo!
niam ratio est ipsius AA ad AE data , ut au-
tem AA ad AE ita 9A ad AH 5 ratio igitur et
ipsius 9A ad AH data. Data autem 9A; data
igitur et ipsa AH. Sed et positione, et est da-
tum punctum A; datum igitur et punctum H.
Quoniam igitur per datum punctum H contra
datam positione rectam BF recta linea ducta

. g.Il ZHK. est ZHK; positione igitur est ipsa ZHK.4

f

droite vers le point H. Puisque du point donné A, on a mené à la droite Br donnée
de position , la ligne droite A9, faisant l’angle donné A9I’; la droite 6AH sera don-

née de position ( 50 ). Mais Br est donné de position; le point 6 est donc donné
(25). Mais le point A est donné; la droite A6 est donc donnée (26). Mais la raison
de AA à AE est donnée, cthA est à AE comme 6A est à AH (4. 6); la raison de 9A
à AH est donc donnée(déf. 2). Mais 6A est donné; la droite AH est donc donnée

- r (déf. 2).Mais elle est donnée de position, et le point A est aussi donné ; le point H
est donc donné ( 27 Mais par le point donné H, on a mené la ligne droite ZHK.
parallèle à la droite Br donnée de position; la droite ZHK est donc donnée de
position (28).

si
4

l
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nrOTAztz A2,".

Boit: 21’; flœpatAAiiAou; 715’- 35021 dedoptëllœ; eû-

921’00; 2692700 7P00ptlmi 01x927, 1200i 7,011911? 21’; deda-

pte’vov A5700, tirai dè 7:7; 70,025; 7r02pai 70è;l 7g?

34021 253901122000; 2d921’00; 2692700 Wapiti)? aËxÛïr

d’id’07021 il aix92î’000 71j; 32’021.

Bi; 7,0?!) wapaeA’An’Aou; 737. 39021, d’2dN0M2’i’00ç 29-

92100; 70E; AB, FA «392700 7pa,u[Mi 279690) il El , nazi

727116090) 21’; d2dopêvov A6701! 71lv 73; ZI-I wpà;

Tilt! HE, nazi chipât.) (fiai. 705 H 571*072’900 7030

AB, FA wœpaiAAnAoç il 919 A970: 8’71 «92’021 émir

si 6K.

3’59

(PROPOSITIO xxxvn.

Si: in parallelas positione datas rectasreeta
linea ducatur , et ipsa secetur in datâ ratione ,
per sectionem vero contra. datas positione rectas

recta linea ducatur; data est ducta positione.

In parallelas enim positione datas rectas AB,

FA recta linea ducatur BZ, et ipsa secetur in
datâ ratione ipsius ZH ad HE, et ducatur per
punctum H utrilihet ipsarum AB , FA parallela
6K; dico positione esse ipsam 9K.

EiAn’6910, 9min inti 79’; AB d09èv 0111127011 7d A ,

a A I S N n:0001 120071195900 01770 70v A i971 71h! FA 12059270; a

A

’ B

, KM

- AN

Sumatur enim in AB datum punctum A, et
ducatur a puncto A ad FA perpendicularis AN.

PROPOSITION XXXVII.

Si, entre des droites parallèles données de position, on mène une ligne droite;
si l’on coupe cette droite en raison donnée, et si, par la section, on mène
une ligne droite parallèle aux droites données de position, la droite menée est
donnée de position..

Entre les parallèles AB, ra données de position, menons la ligne droite BZ,
que cette droite soit coupée dans la raison donnée de 2H à HE, et par le point H
menons 9K parallèle a l’une ou à l’autre des droites AB, ra; je dis que 9K est 7
donné de position.

Car dans la droite AB, prenons un point donné A, et du point A , menons AN

and
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AN. En) 05113 aivrd dedayévaù 0n,u.21’00 703 A Ëwi

32’021 d’2dhpte’rnu 259270011 7th FA, 29923:0 nappait

r57127001 ri AN, deæalxévnv 7701017000 7031110011 79v 57794

ANA’p 32’021 ai’paa i07i1i Il AN. 92’021 dè 1000i

ai I’A’ 9096: défia 7d N 0117102702. E071 d? 1200i 7d A

30923" da92î0œ 02’900 307W si AN. Kati i772) A970;

i07i 7’27; ZH WPàç in)? HE da9giç, à; dË Il ZH

7:93; 7le HE 037w; si NM 7:93; 72’") MA; A670;
0’0’p00 1000i 777; NM 7175; 71275 MA 909212. .0072 mai

7îçNA wpô; TilVAM E07i 3092i; A67006.A09270œ J);

Il NA 43927000 0’0’pa0 1200i ti AM. AAAaÈ 3000i in? 39721,

1000i ’2’071 9096! 7d A’ Æ09Èv a’t’p00 2:00) 7è M. E772)

0’51: fiai dedapêyau 021122100 703 M 7090i Sic-21 d’2-

daptérnv 29927001! Fuir FA 2992700 7Pdpflîl 31070012;

9K’ 32021 aî’pat ÊM’ÏV il 9K.

.Quoniam igitur a dato puncto A ad datam
positione rectam FA recta linea .ducta est
AN , datum faciens angulum ANA; positione
igitur est AN. Positione aute’m et FA; datum.

igitur N punctum. Est autem et punctum A
datum ; data igitur est AN. Et quoniam ratio
est ipsius ZH ad HE data, ut autem ZH ad
ne ita NM ad MA; ratio igitur et ipsius NM
ad MA data. Quare et ipsius NA ad AM est data

ratio. Data autem ipse NA; data igitur et AM.
Sed et positione, et’est datum A punctum;
datum igitur et M punctum. Quoniam igitur
per datum punctum M contra datam positione
rectam FA recta linea ducta est GK; Positione
igitur est ipsa 6K.

perpendiculaire à FA. Puisque du point donné A, on a mené à la droite FA
donnée de position, la droite AN faisant un angle donné ANA, la droite AN sera
donnée de position(50). Mais rA est donné de position, le point N est donc
donné ( 25 Mais le point A est donné; donc AN. est donné (26). Mais la raison
de 2H à ne estdonnée , et ZH est a HÉ comme NM est à MA ( 2. 6),- la raison de NM

à MA est donc donnée (2 ); la raison de NA à AM est donc donnée (6). Mais
NA est donné ; la droite AM est donc donnée (2 ). Mais elle est donnée de po-
sition , et le point A est donné; le point M est donc donné (26). Mais, par le
point donné M , on a mené la ligne droite 6K parallèle à la droite TA donnée de
position; 6K est donc donné de position ( 28). ’
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Ea’w 21’; 71’009œAAiiAou; 7g? 32’021 9290902300; 2:3-

921’00; 2d92700 790090909 02x99, nui 790072937 71; 00579

26927210 Ao’70v Ëxawat 795; 025790 ded’0pévav, d)10È

d’i 703 7:2’90070; 751"; 77900729210»; 7700950 70’0; 79’

32’021 d’2d’0902’y00; 7:00900AAn’A0t1çl 2992700 7900909015

èx9tï° d’2’d’a7001 a; 696927000 71339021.

Bi; 7&9 7700900AAn’A0u; 7:11" 32’021 d’2d’01u2’rat; 29-’

921’00; 7è; AB , I’A 2592700 7900909091 9x90) a; EZ , nazi

709001021090; 71; 00679 2992700 a; EH A0’70y ê’xau000

7:99; Tilt! El d’ed’ayiyav, d’10Ë d’à 703 H 57072900

75v AB, TA 299270011 2592700 791909.09 0700900’AA11A0;°

5156910 ri 9K° A9700 5’71 32’021 ’207iv ti 9K.
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PROPOSITIO XXXVIII.

Si in parallelas positione datas rectas recta
linea ducatur , et adjiciatur aliqua ipsi recta. ra»-

tionem habens. datam ad ipsam, per extremum
verre adjectæ contra datas positione parallelas
recta linea ducatur , data est ducta positione.

In parallelas enim positione datas rectas AB,
FA recta linea ducatur EZ , et adjiciatur aliqua
ipsi recta EH rationem habens datam ad EZ
datam, per H autem punctum utrilibet recta-
rum AB , FA recta linea parallela ducatur 9K;
dico positione esse ipsam 9K.

EiAn’Qôw 7&9 i7? 75; AB d’09èv 0n,00270v 7d M ,

A à, î A N A A 3 N00001 2195900 00270 70u M Ëm 7M FA nd9270; 2u92120

A
K

M 3
A

N

Sumatur enim in ipsâ AB :datum punctum
M , et a puncto M ad FA perpendicularis recta

PROPOSITION XXXVIII.

Si, entre des droites parallèles et données de position, on mène une ligne
droite, si l’on ajoute à cette droite une droite qui ait avec elle une raison donnée ,
et si, par l’extrémité de l’ajontée, on mène une droite parallèle aux parallèles

données de position , la droite menée sera donnée de position.

Entre les droites AB, rA, parallèles et données de position, menons la ligne
droite Ez, ajoutons-lui une droite EH qui ait avec El une raison donnée, et par
le point H , menons la ligne droite 6K parallèle à l’une ou à l’autre des droites AB,

ra; je dis que la droite 6K est donnée de position.
Car dans la droite AB, prenons un point donné M, etdu pointM, menons laligne

Il].
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www ,; MN, un; grumela au?) 73 A, En; 03",, linea ducatur MN , et producatur ad A punc-
aîwà &Îopêvou nyeïoug 705 M, Ëwi 350-21 92:90- tum- Quoniam igitur a dam PunCtO M ad da-
lla," eôeeî’w Wh, TA, aman, 7Pdflflà ÂKTd, ,5 tem positione rectam FA, recta linea ducta est

MN, æeæoflérm "0,030.06 760le 7m 57,5 MNA. MN, datum faciens angulum MNA; positione

gela, 01W 257),, à MN. 92’521 on; m; 5 TA. à- igitur est MN. Positione autem et FA; datum

ab, Cam à"; .75 N anfleïoy. Ba." Æ; la; 75 M igitur est N punctum. Est autem et punctum
43923" 6392770: sipo; Écrit! à MN. Km) Éwei Maya; M datum; data igitur eu MN’ Et quoniam ratio

2’07) Tif; 2E 7rpàç nia: EH Æoeeîç, (à; Æè à 2E est ipsius ZE ad EH data, ut autem ZE ad EH

wpàç 7M EH OgTwçâ NM wpàç 7.3,, MA. A570; ita NM ad MA,- ratio igitur et ipsius NM ad

Jim un) 727; NM wpôç Tilt! MA 90021,43 13092700: «là MA datæ Data autem MM; data igitur et MA’

à MN. flafla-a 013m au) 7; MA. Aymé un) 7,; Sed et positione , et est punctum N datum;
3.23m, au; go..." 75 N yogév..æoeèv cipal un) «Ta A. datum igitur et A punctum. Quoniam igitur

En) 03V Aimé Æâyotugyw anflejou 70;; A 7705,00; per datum punctum A contra datam positione
3’502: ÆeÆque’vnv aidaient! fuir AB 4162705 Maman) recmm A3 l’eCtalinea (1110m 35’; 9K3 130mm"e

’5’ ’ ’ a ) x c . .menu n GK’ 320-21 alfa en"! n 6K. 18m" CSt 919

droite MN perpendiculaire à rA(12. 1 ), et prolongeons-la vers A. Puisque du
point donné M on a mené la ligne droite MN perpendiculaire à la droite TA
donnée de position, et faisant un angle donné MNA, la droite MN sera donnée
de position (28). Mais TA est donné de position; le point N est donc donné
(25 W. Mais le point M est donné; donc MN est donné (26 ). Mais la raison de
2E à EH est donnée, et 2E est à EH comme NM est à MA (2. ô); donc la raison
de NM à MA est donnée. Mais MN estdonné; la droite MA est donc donnée (2).

Mais cette droite est donnée de position , et le poiutN eSt donné; le point A est
donc donné (26 Mais la ligne droite 6K a été menée par le point donné A
parallèlement à la droite AB donnée de position; 6K est donc donné de posi-

tion (28).

li khng . I .,-.,-» v f "v . bflèï’ù’mflzùirid- i "t ’3’" "l mai-.7 . V [t
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EaËv szyaivou Émis?" 75v wÂeupôv Jeâoye’vn

71,3 peyÊÛeI , (tétant: ’76 7pi’ywvov Té)" eider.

Tptgzaiyou wifi 708 ABr Énée-Tu 763v wÀeuFâiv

JeJ’ope’vn gava) 77,3 ,uegæ’Oer m’y!» i571 Tri ABF 794’-

7awor défont: 7g; eider.
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Enzeia’Oai wifi il 21392705 737 Erin-e: ÊeÊoMÉtln ri

AHl, 7re7rePat’rœluêyn ,uèv and. 73 A, attrapa; Æ;

non-ai Te ÀOI7I’0’W and xeiaôw 7;? (Mât! AB l’a-n ÂAE.

Aoûeî’a-at à? à ABt Æoôeïnz d’un. au)? ii AB. AÂÂà.

and 73734011, me) 30-71 (rodât! 73 A’ ËoÛÈv à’pœ un)

75 E. T37 ü Br uaie9w3 Yen il BZ. Aoeeîb’ot Æ ne

Br° dodelina défia. mati 1; BZ. AÀÀoË nazi 7:3 32’521,

mai i071 Êoôèv 75 E’ 909e! d’un ami 78 Z. HaiÀw,

MMJAt

PROPOSITIO XXXIX.

Si trianguli unumquodque laterum datum sit
magnitudine, datum est triangulum specie.

Trianguli enim ABP unumquodque laterum
datum sil: magnitudine; dico ABI’ triangulum

datum esse specie.

A.

B

Exponatur enim recta AH positione data, fi-
nita quidem ad punctum A, infinita vero ad
reliquum; et ponatur ipsi quidem AB æqualis
AB. Data autem A3; data igitur et AB. Sed et
positione, et est datum punctum A; datum
igitur et punctum E. Ipsi autem BF ponatur
æqualis EZ. Data autem BI’; data igitur et EZ.

Sed et positione , et est datum punctum E,- datum

PROPOSITION XXXIX.
Si chacun des côtés d’un triangle est donné de grandeur, le triangle est donné

d’espèce.

Que chacun des côtés du triangle ABr soit donné de grandeur,- je dis que le
triangle ABT est donné d’espèce.

Car que la droite AH soit donnée de position; qu’elle soit finie en A, et infinie
de l’autre côté; faisons ne égal à AB ( 5. 1 ). Puisque AB eSt donné, la droite
Ali est donnée. Mais cette droite est donnée de position , et le point A est donné;
donc le point E est donné ( 27 Faisons EZ égal à B1". Puisque Br est donné, El

est aussi donné. Mais cette droite est donnée de position, et le point E est

-4 "V. A. * "fluas-o l. . o
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mires: 7M AI i’a’n il ZH. Aoûeïa’œ J2 ziAI’° ÆoôeTo-at

o’t’pat nui il ZH. A706 nul .737 39’751, nul 50-71

ËoÛÈv5 7è 2° Ëoôèy âpot nul 75 H. K1) HéV’TPKp Mât!

"Il; E , dsIdŒTtllud’Tlidlsl Té; BA, aulnÀaç yeypoicpdwô

Î AKQt 32’721 clips; Ë77iy 5 AKG. fichoit, zelr’rpzp

Mèv 71:5 Z, âmmn’yœw à); 743 ZH KÜKÀOÇ peypaîæew

5 HKA’ Sénat 0’1ch 297)]! 5 HKA. 65021 J? mati 5

AKG aduler fadât! alpe; 30-7) ual7 75 K an-
peïov. E771 dt aux; Ëzai7epov 751» E, Z Jade)" Éc-

Ôeïa’œ cipat ion-lu Ëunia’7n 75v KE, El, 2K 71,7 32’-

721 tu) 76:5 ,ue’yÉÛer déferra: 01,94: 7è KEZ 7pi7wvov

743 aider. Katl ile-71:! i’o’oy 7e nul d’item! 75,3 ABT’

æéæû’l’dl alpe: 7:3 ABT 7pi’ywvov mû aidez.

igitur et Z punctum. Rursus, ponaturuipsi A?
æqualis ZH. Data auteur AP; data igitur et ZH.

Sed et positione , et est datum punctum Z;
datum igitur et punctum H. Et centre quidem
E, intervalle autem EA, Circulus describatur
AKG); positione igitur est AKGJ Circulus. Hur-

susl, centre quidem Z , intervalle autem ZH cir-
culus describatur HKA; positione igitur est HKA

Circulus. Positione autem et AKG Circulus; da-

tum igitur et K punctum. Est autem et utrumque
punctorum E, Z datum; data igitur est unaquæ-
que ipsarum KE, EZ, 2K positione et magni-
tudine; datum igitur KEZ triangulum specie.
Et est et æquale et simile ipsi ABF; datum
est igitur ABP triangulum specic.

aussi donné; le point z est donc donné. De plus faisons 2H égal à At. Puisque At
est donné, la droite ZH est donnée. Mais cette droite est donnée de position, et
le point Z est donné; le point H est donc donné. Du centre E etde la distance
En, décrivons le cercle AOK, le cercle AKG) sera dOnné de position (déf. 6
De plus, du centre z et de la distance 2H, décrivons le cercle HKA; le cercle
HKA sera donnéide position. Mais le cercle AKO est donné de position; donc
le point K est donné (25). Mais chacun des points E, Z est donné; donc
chacune des droites KE, El, ZK est donnée de position et de grandeur( 26);
donc le triangle KEZ est donné d’espèce (défi 5 ). MaiS’il est égal etsemblable

au triangle st(8. 1); le triangle ABr est donc donné d’espèce.

magané-W7- (si.

.nm ..
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nporAztz ,u’. PROPOSITIO XL.
Bai? 7p17aivau Énée-ru 7âv animât Jed’ope’vn Sitrianguli unusquisque angulorum dams sit

7go" Heyieer, 62’41’on un) Tppily’wvoy 5742;, magnitudine, datum est triangulum specie. ’

Tpryeâvou 7d? 703I ABI’ Énée-7H 75v panait: Trianguli enim ABP unusquisqtie angulorum

étriquoit Z774» 71,5 peye’Üer’ Abat 3’7r dédora; 75 datas sit magnitudine; dico datum esse An]?

ABr viguier? 743 eider. triangulum specie.
Z

A

B Î A E
Banda-9m 7aip 75 Sic-e: nazi 7l; perfide; Jaim- Exponatur enim positione et magnitudine ’

Mg." 5.39,7,c 5 AB, M; auyemém 7,95; 7,7155, data recta ne, et constituatur ad AE, et ad
nazi 707; wpàç «675071542101; 707"; A, E , 7,? Mg. puncta in ipsâ A, E, angulo quidem ABP æqualis

6,75 A3145 Nm?) 70." yww’œ eagdwcwluoç 5 67,5 angulus rectilineus ZAB, ipsi vero AFB æqua-

ZAE, 1.2,; (la; 67,3 APR fa" 7; 57,6 25A. Mn"; Jim lis ipse ZEA; ’reliquus igitur BAI? reliquo AZB

à 57,5 BAl- Mm; 7,7 ôwè AZB 70." gwfi. A0- æqualis est. Datus autem unusquisque angu-

un dt 23155711 755v wpàç 767; A, B, T FMMGIIOIÇ 10mm 3d PunCla A, B i F5 dams igitur Ct unus’

ywvràivl Æoûeî’a-at ai’pat Karl Eadem 753v 7rpÈç 707; quisque angulomm ad z, A t E Piment Quo-

z, A, E. E7"; 05, 97,5; 34m périma, gJeep, 7,; niam igitur ad datam positione rectam AE, et

PROPOSITION XL.
Si chacun des angles d’un triangle est donné de grandeur, le triangle est

donné d’espèce. ’
Que chacun des angles du triangle ABr soit donné de grandeur; je dis que le

triangle est donné d’espèce.

Car que AE soit une droite donnée de position et de grandeur. Sur AB, et aux
points A, E de cette droite, faisons l’angle rectiligne ZAB égal à l’angle ABI’, et

l’angle ZEA égal à l’angle Ars (25. 1); l’angle restant BAT sera égal à l’angle

restant a2E( 52. 1 ). Mais chacun des angles aux points A , E, r est donné; chacun
des angles aux points Z, A, E est donc donné. Mais on a mené à la droite

Â x and ’ .-4 t . I 1 --MM.-A- -
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AB, nazi 7è? and; ouin? tribun!!!) dedoye’yrp 793 A,

etiôe’Ïaz Wapiti iirz7œr ri Al, dedapze’vmr woroÜa-cz

7min 72h! wpàç 7:; A’ Siam a’z’pat ion-lu il Al.

Ami irai atti7a’z (Fil nazi ri EZ aérer i77r’v’ daûev a’L’pat

Ëa-7l 73 Z d’flIuETM’. En: de uai5 Ëzaz’7epov 751:

A, E dadiv’ daÛe’Ïa-at a’z’paz eia-Tiv êuéG’TM 75v AE ,

AZ , EZ 737 Sic-u xazi 7g?) peye’der’ dedawu ai’paz 7è

AZB 7Ri7wvov 71;; eider, Mati ê’a’7w épatai! 793

ABI’ 7pr’yaiwp’ dédo7azr a’z’paz nazi 7è ABF 795401101!

7c; eider.

I’IP OTA ,2 12 ad.

i r ; a! a I nEau! 7pr7awov [un 2x1; yeoman: dedoysvny , 7repr

(il 71h» dedape’vnv 7min adI WÀeupazl 7rpôç clami-

Aazç A6707 égaient! dedoluévov’ défont: 7è 7Pi75.)-

zrov 753 eider.

I K I N I I 2 æExe7ap gap 7pr’ywvov 7o ABT ,uraw ywrrazv c.-
dopts’t’nv 7th .6773 BAT, flapi de 7th 5975 BAI" azî

wÂeupai oui BA, AI 7793; oiÀÀtiÂœç A6701! exe-

7w7azv dedapte’vow A5740 2’71 763 ART neigeotiez! dé.-

doTarr 7c; eider.

’ si xi ï

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

ad punctum in eâ datum A , recta linea ducta
est AZ , datum faciens angulum ad A puna-
tum; positione igitur est AZ. Propter eadem
utique et ipsa EZ potitione est; datum igitur
est Z punctum. Est autem unumquodque punc-
torum A, E datum; data igitur est unaquæque
ipsarum AE , AZ, EZ positione et magnitudine;

datum est igitur AZB triangulum specie, et
est simile triangulo ABF; datum est igitur et
A131" triangulum specie.

PROPOSITIO XLI.

Si triangulum unum habeat angulum datum ,
circa datum autemfangulum latera inter se ra-
tionem habeant datam, datum est triangulum

speczie. gHaheat enim triangulum ABF unum angulnm

datum BAP , circa angulum autem BAP latera
BA , AP inter se rationem habeant datam;
dico ABF triangulum datum esse specic,

ne donnée de position , et au point donné A une ligne droite Al , faisant un angle
donné au point A; A2 est donc donné de position (29); mais El est donnée de
position, par la même raison; donc le point z est donné (25 Mais chacun
des points A, E est donné; chacune des droites AB, Al, El est donc donnée de
position et de grandeur( ’26 ); le triangle AZB est donc donné d’espèce( 59 );

mais il est semblable au triangle ABr (4. 6); le triangle ABr est donc donné
d’espèce.

l PROPOSITION XLL
Si un triangle a un angle donné, et si les côtés autour de l’angle donné ont

entre eux une raison donnée, le triangle est donné d’eSpèce.
Que le triangle A131" ait un angle BAT donné , et que les côtés BA, AI’ autour de

l’angle BAr ayent entre eux une raison donnée; je dis que le triangle ABr est:
donné d’e,5pèce..

.7 a ü... - -.. aria-X fît-r 1t;«
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N I N a lEntraide!» 7aip 731 Serrer nazi 7go pe’yeôer deda-

N I î àFilm eÔÛerat ri A2, xati auve77a7w 7rpoç 7p AZ

, I N N i , W l N Z TN t Neuôerat, nazi 79) wpaç aw7p cryptera) 7go , p une

l ’l f f i a N æt C c tBAT mon; in n 07m AZB. A0 ara-a: e n u7ro

N a X C . i l N i.BAI” daeera’at az’paz nazi n une AZB. Ewer oûv 7rpoç

! a a. N N i a NSion dirimer»: euôer’at 7p AZ , mu 7go wpoç «un:

36.7

Exponatur enim positione et magnitudine data

recta AZ , et constituatur ad AZ rectam , et ad
punctum Z in eâ, angulo BAIkæqualis angulus

AZB. Datus autem BAP angulus; datus igitur
et AZB angulus. Quoniam igitur ad datam po-
sitione rectam A2, et ad datum in eâ punctum

r . N N , ,3, , l . .3353);ng Guidé» 79, Z, gagent Wilaya menu n Z, recta linea ducta est ZE , datum facxens
115, æeæaflg’yny maman gwyiœy 75v 6m) AZE- angulum AZB; positione igitur est ZE. Et quo-
Üs’a’er aipet Émiv ri 2E. Kati i’îîîi A670; 577i 727; niam ratio est ipsius B’A ad A1" data, eadem

huic fiat ratio ipsius AZ ad ZE; et jungatur
AE; ratio igitur et ipsius AZ ad ZE data. Data

BA wpàç Tait! AI doeeiç, 5 «573:; attitra; 7eyovi7w

5 7îç A2 mari; 7riv ZE’ nazi Ëweïetixôw ri AE’ Ni-

7aç a’ipat nazi 72?; Al 7rpàç 7rly 2E d”aôer’ç. AaÛeTa-az autem AZ; data igitur et ZB. Sed et positione,

52 fi A? &Bg’îmg alfa, au) à 2E, [au na) 7g," et est punctum Z datum; datum igitur et punc-
35’011 , nazi Ë’a7r 78 Z dodelv’ doeiv a’t’pœ nati’t 78 E. tum E» Est autem et utrumque punctorum A,

E77r dè irai Ëmi7epov 753v A, Z doÛév’ daûeièm aipaz Z datum ; data igitur est unaquæque ipsarum

i77iv ixia-7H 75v A2, 2E, AIE 71?? 32’014 nazi 7gbv AZ , ZE , A13 positione et magnitudine; datum
pe’yÊÔer décixOTotl aïpat 7è ABZ qui; www 793 eider. eSt igitur ABZ tl’iaDSUÏum SPeCÎe- Et quoniam

Car soit Al une droite donnée de position et de grandeur; sur la droite A2
et au point Z de ceste droite , construisons l’angle AZB égal a l’angle BAt( 25. i).
Puisque l’angle BAT est donné, l’angle AZB est donné; et puisque sur la droite

A2 , donnée de position , et au point Z de cette droite, on a mené la ligne droite
2E, faisant un angle donné AZE, la droite 2E est donnée de position (29 Et
puisque la raison de BA à AI’ est donnée, faisons en sorte que la raison de AZ à
215 soit la même que celle-ci, et joignons AB, la raison de Al à 2E sera donnée
(déf. 2). Mais A2 est donné; la droite ZE est donc donnée. Mais cette droite
est donnée de position, et le point z est donné; le point E est donc donné
(27). Mais chacun des points A, z est donné; chacune des droites Al, 2E, AE
est donc donnée de position et de grandeur ( 26); le triangle ABZ est dione donné

4L, sa... . . . P
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Kati iWei (No 7pi7awœ 7è A31", AEZ pian: 70)!!!an

par; 7wvr’ap i’a’ml Ëxer, "Nil! 57:3 BAI" 7g? 677:3 AZB,

7repi d’à 7aiç 15778 75:! BAT , AIE Matrice; 7aiç 7Mo-

paiç a’ztIat’Ào’yov’ riperai! a’z’paz i77i 70’ ABI’ 7pr’)»awov

7c; AÉZ 7pryzihwp. Aedo7au de) 7è ABZ 7pr’7wvav5

76:5 eider déniant: aipat nazi 73 ABP 7pi’ywvov

7d eider. i
HPOTAEIE (AB,.

Eaiv 7p17aivou ai wÀeupazi wpéçaiÂAn’Àazç Âo’yov

ixode-Il d’adopte’yov, de’d’anu 7è 7pr’7œvov 7,5 eider.

Tpr’yaivou 7aZp 705 ART azi WÂEUpati 7rpàç émii-

Aatç A5707 bénira-au» dedopévor Àe’yw in 78 ABF

7pi7wvoy détient: 7:13 eider.

Enneiadw 7dP dedopte’vn 7g; pzeçxe’eer eÛÛeiat il

A. Kati ivrei A670; Èmi 7d; AB wpàç 7M? Br do-

Ûeiç, 5 azô7àç min; 7270va’7w 5 75’; A 7rpriç 791:: E.

13092774 d’2 ri A’ Maïa aipaz nui il E. IIaiÀw Ëwei

A050; 277i 73g Br erpàç 77’"! AT doôeiç, az67àç

N N N N i f«du,» 7eyove’7w 5 7H; Ewpàs 7m! Z. Aoeera-az de n E’

d’espèce ( 59). Mais les deux triangles ABr, ABZ ont un angle donné à un angle,

duo triangula ABP, ABZ unum angulum uni
angulo æqualem ltahent , angulum BAF angulo
AZB, circa angulos autem BAT, AZB angulos

latera proportionalia; simile igitur est ABF
triangulum triangulo AEZ. Datum est autem ABZ

triangulum specie ; datum est igitur et ABI’
triangulum specie.

PROPOSITIO XLII.

Si trianguli latera inter se rationem haheant
datam; datum est triangulum specie.

Trianguli enim ABP latera inter se rationem
habeant datam 5 dico triangulum ABI’ datum

esse specie.
Exponatur enim data magnitudine recta A.

Quoniam ratio est ipsius AB ad Br data , eadem

huic fiat ratio ipsius A ad E. Data autem A;
data igitur et E. Rursus quoniam ratio ipsius
BF ad AP est data , eadem huic fiat ratio ipsius

E ad Z. Data autem E; data igitur et Z. Et

l’angle BAT égal àl’angle AZB , et les côtés autour des angles BAT, AZB sont pro-

portionnels; le triangle ABr est donc semblable au triangle ABZ (6. 6). Mais le
triangle AZB eSt donné d’espèce ; le triangle ABr est donc aussi donné d’espèce.

PROPOSITION XLII.

Si les côtés d’un triangle ont entre eux une raison donnée, ce triangle sera
donné d’eSpèce.

Que. les côtés du triangle ABrayent entre eux une raison donnée; je dis que
le triangle ABF est donné d’espèce.

Car soit A une droite donnée de grandeur. Puisque la raison de AB à Br est
donnée, faisons en sorte que la raison de A à E soit la même que celle-ci.

Puisque A est donné, la droite E est donnée (2). De plus, puisque la raison
Nde Br a A1" est donnée, faisons en sorte que la raison de E à z soit la même

z ”
2773-»ïvfl4;2 .7

- .4
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x 3 N J N dÉrosion ai’pat nazi si Z. Km en 7prwr euôerœv, au

l N I N ’3’sieur imr 7pra-i 7m; daÛera’auç 7atrç A, E , Z, au

N ’ N I æ Iai «No TMÇ Aomnç MeiCoreç en? 7raty7ip MerÂdpt-

N (Iarthurien, 7pr’yawor curera-7éme 7o H6K° tao-75

ex tribus rectis, quæ sunt æquales tribus datis
A, E, Z, quarum duæ reliquâ majores sunt
utcumque sumptæ , triangulum constituatur
HGK 5 ita ut æqualis sit A quidem ipsi ne ,

"Il
B - T O

70ml 671’021 7d? ,u’ev A 7;? H6, 7riv dè E 7:? 6K,

7riv d’à Z 7g? HK. Aoûeio-az d’à Énée-7:4 713v A, E,

Zt dedeîb’az ailpaz nazi Énée?" 75v HO, OK, KH 76:5

pre7e’9er’ dedanu a’z’paz 7d HGK 7pr’7wror 743 eider.

Kari Êwei e’a’TIv a); il AB wpdç 791v BF 057w; si A

wpôç "mir E, i’an de ripait! A 737 H6,-ri et E 7g?

OK’ ’e’a’7rv dipat ai; ri AB vrpriç 7riv Br 037w; ri HG)

mp5; 7tiv3 6K. HaiÀrr, Éner’ Êa7rv (Il; iiBT vrpàç ’TïlV

FA od7wçri E wpiç 715v Z, i’a-n n’pzêv4 E 71:7

OK, ri d’à Z 737 HKt 377w silpœ si; ri Bl" wpàç TtiV

TA od’rwçri 6K 7rpo’ç 791v KH. Eder’xôn d’à nazi (à;

Il AB 7rplôç 7th Br 057w; ri HO 7rpriç 7th OK’
drieou a’z’paz imité; à; ri AB Wpriç 7riv Aï 057w; ri

HO 7rpà 7riv HKG’ ZMOIOV a’z’paz 2’77i 78 A131" 7pi-

KAEZ
ipsa vero E ipsi 6K , ipsa autem Z ipsi HIC.
Data autem unaquæque ipsarum A, E, Z; data

igitur et unaquæque ipsarum H9, 6K, KH
magnitudine; datum est igitur HGK triangulum
specie. Et quoniam est ut AB ad Bi” ita A ad
E , æqualis autem ipsa A quidem ipsi HO, ipsa

Evero ipsi ex; est igitur ut AB ad Br ita ne
ad 9K. Rursus quoniam est ut BI’ ad FA ita
E ad Z; æqualis autem ipsa E quide’in ipsi
6K, ipsa vero Z ipsi HIC; est igitur ut BF ad
FA ita 6K ad KH. Ostensum autem et ut A3
ad BF ita H6 ad 6K; ex æquo igitur est ut AB
ad AI’ ita HO ad HIC , simile igitur est ABF

a

que celle-ci. Puisque E est donné , la droitezest donnée. Avec trois droites égales
aux trois droites données A, E , z , dont deux prises ensemble sont plus grandes
que la droite restante, construisons le triangle HGK, de manière que A soit égal
à H9, la droite E égaleà OK, et la droite z égaleà HK. Or, chacune des droites

A, E, z est donnée; chacune des droites He, on, KH est donc donnée de
grandeur; le triangle HoK est donc donné d’eSpèce (59 ). Et puisque AB est à
Br comme A est à E, que A est égal à Ho, et E égal a 6K, la droite AB sera a
la droite Br comme He est à 6K ( 1 1. 5). De plus, puisque Br est à rA comme
E est à Z, que E est égal a 6K, et Z égal à HK, la droite Br sera à la droite
TA comme en est a KH. Mais on a démontré que AB est à Br comme He est à OK;

donc, par égalité, AB est a Ar comme He est à HK (22. 5); le triangle ABr est

III. 47
."J’Nv
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yeoman 71,3 HOK 7pryaiwp. Acdo7azr a; 78 HGK
7pr’7wror 793 eider ded07azr è’paz nazi 78 ABT

I N 3l7pr7wvov 7go eider.

IIPOTAZIE MI.

t I a l x I N a N.an 7pr7wyau opeo’ywrrou 7repr ,uraw 7m niera)?

A, c l 3 I l I7601:1th azr vrÀeupazi wpaç azÀÂnÀatç A0701! Èxwa’r

I i N adedopzévar, dadanzr 78 7pr’7zovov 7a) etdu.

Tpryaivau yèp Épûoçwvr’au 708 ABT Éperir È’xov-

t e j l N l N î N7o; 7an une BAT Murray, 7repr puazy 7M :252er

3 N A: t N.azu7ou 76011va "Mill 07:0 ABT, azi wAeupazi azi TE,

N I I l
BA 7rpoç ciÀÂnÂatç Ào’yov EXETŒŒGLV dedoluéror’

I r] I i ’fi a. aAs)!» a7: deda7azr 7o ABT 7pi7awov 7a) erder.

M ’ a. IEnner’o-Üw yàp 7p 928-91 nazi 7go Harder deda-

I a A. c x I a x N,uern euÛeraz n AE, nazr peypachdw 277i ’THÇ AE

C l l a )nyrnunÀror 78 AHE’ 3’506! aipat 277i nazil 70’ AHE

e I a r N lnpzrnunîxrev. Kari e7rei A094); io-7i 7nç TB Wpoç

i C ’ N ’ Il. I N721v BA dodeiç, a azu7oç auna) pneuma) 5 THÇ AE
Ü

I w N
7rp8ç 76v Z’ A0701; a’z’paz nazi 7nç AE 7rp8ç 7M Z

daÛeiç. Aoôeib’az d’à ri AE’ doôeî’a-az ai’paz nazi ri Z.

triangulum triangule HOK. Datum est autem HGK

triangulum specie ; datum est igitur et ABP trian-
gulum specie.

PROPOSITIO XLIIVI.

Si trianguli rectanguli circa unum acuta-
rum angulorum latera inter se rationem ha-
beant datam, datum est triangulum specie.

Trianguli enim rectanguli ABF rectum ha-
bentis angulum BAT, latera PB, BA circa unum

angulorum ipsius acutorum ABF inter se ra-
tionem habeant datam; dico datum esse ABP
triangulum specie.

Exponatur enim positione et magnitudine data

recta AE , et describatur super AE semicir-
culus ABE; positione igitur est et AHE semi-
circulus. Et quoniam ratio est ipsius FB ad BA

data; eadem huic fiat ratio ipsius AE ad Z;
ratio igitur et ipsius AB. ad Z data. Data autem

donc semblable au triangle HeK. Mais le triangle HeK est donné d’eSpèce (5.6);
le triangle ABr estdonc aussi donné d’e5pèce.

PROPOSITION XLIII.
Si, dans un triangle rectangle, les côtés autour d’un des angles aigus ont entre

eux une uraison donnée, ce triangle est donné d’espèce.
Que dans le triangle rectangle ABT dont l’angle droit est BAT, les côtés r13, BA,

autour d’un de ses angles aigus ABT, ayent entre eux une raison donnée; je dis
que le triangle ABT est donné d’espèce.

Car soit AE une droite donnée de position et de grandeur, et sur AE décri-
vons le demi-cercle AHE; le demi-cercle ABE sera donné de position ( déf. 6 ). Et
puisque la raison de r3 à BA est donnée, faisons en sorte que la raison de AE à
z soit la même que celle-ci; la raison de AE à z sera donnée. Mais AH estdonné;

N... I ,... -,....-n - . -, ,7 .5. pH. . . i. MN....-

MLAAMA .2. 22.2. m2.

a-.. ..2.....---.;.

- - «un; 18m..



                                                                     

11H": [.427sz ri rB 727; BA’ Maïa"! cipaa and a;

AE «il; Z. 1201191460010 71,72 Z 70m ai AH , nui

l Êmëw’xûw ri HE, me) tain-pt,» [Air tu; A, «Planai-

pwn «Fi 76:5 AH, zu’xMç yeypoiçew 5 OHK’ Béa-e:

9

4

[

A K
E

,1 I x a I l t a a. tapex 56"er a GHK nunAoç, «92490711 70.9 «une To

I N I t t a A. I a.uswrpov 7;) 32021, un: n en 7’00 uey’rpou 7go 1.Le-

l I t t e I t72921. 65cm Je zou 76 AHE nptmunÀzow Æoûav
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et AE; data igitur et Z. Et est major PB ipsâ RA;

major igitur et AE ipsâ Z. Accommodetur ipsi

Z æqualis AH, et jungatur HE, et centro qui-
dem A, intervallo autem AH, Circulus descri-

l A
Z B T

batur GHK; positione igitur est QHK circu-
lus , datum est enim ipsius centrum positione, et
ipsa ex centro magnitudine. Positione autem et

l N : . . . .
Japet 5’07) 7è H (rufian. Eau" æ; au) guimpe, un, ABE semlc1rculus; datum igitur est H punctum.

Est autem et unumquodque ipsorum A, E da-l A, N
A, E 30921" 3092100: 5:,ch Ëa’TiV Euh-"m "recul-1A ,

AB, EH 753401, au) 763 Magma. ægipan, Jim tum; data igitur est unaquœque ipsarum HA ,
mi HAE Tpiywyov 797 27921. E7rei 0511 490,0 Tpi’ywvé AE ; EH POSüiOne Ct magnitudinei datum eSt

à"?! Toi ART, AEH pieu! ywvidy [a]; www hm, igitur HAE triangulum specie. Quoniam igitur
Ëxowœ , "nil! 67:8 BAT 712i 57:8 AHE, flapi Ê; "roi;

è’ÀAatç ywviatç 78cc Ovni rBA, BAH Toi; wAeupciç

a I m t w N C tavœAoyov, 76W Je Àomaw un! u7ro BTA, AEH

duo triangula sunt ABF, AEH unum angulum
uni angulo æqualem habentia , ipsum BAF ipsi
AHE , circa alios vero angulos FBA, BAH la-
tera proportionalia , reliquorum autem BPA,

la droite Z est donc donnée ( 2 Mais r13 est plus grand que BA ( 19. 1); la droite
.AE est donc plus grande que z. Adaptons, dans le cercle, une droite AH égale
à Z ( 1. 4 ), joignons HE, et du centre A et de la distance AH, décrivons le cercle
eHK, le cercle oHK sera donné’de position, car son centre est donné de po-
sition , et son rayon de grandeur ( déf. 6 Mais le demi-cercle AHE est donné
de position; le point H est donc donné (25 ); Mais chacun des points A , E est
donné; chacune des droites HA , AE , EH est donc donnée de position et de gran-
deur (26); le triangle HAE est donc donné d’espèce (déf. 5 ). Puisque les deux
triangles ABF , AEH ont un angle égal à un angle, savoir l’angle BAr égal à l’angle

ABE, que les Côtés autour (les autres angles rBA , BAH sont proportionnels, et que
les autres angles BTA, AEH sont chacun plus petits en même temps qu’un droit;
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r ’ l et a I a a. cl ,1 y xentrepont: d’un aimera-am opÛnç’ optant: capot son

N I t
75 ABT TPIIQÆOVOV ne AEH 7pogzaivç). malart-ou Je

l N l g A
To AEH Tpiywvovg un eider défont: cépœ nazi 70

ABT 7pi7wvov 753 eider.

TIPOTAEIE Mât

Boit! materai! ,Lu’ow épart Mariner ÆeÊoMÊvnv,

7repi «Pi â’ÀÀm’ 7ww’ow ai wAeupal wpèç immine;

ÀÉ’yov 395000: ÆeÆoMÉvoV’ dada-rot: "ni Tpi’ywvm’

793 eider.
lia-Ta) 7pi’ywv0v 73 ABT Miami ’e’xov 76011km! fe-

d’olxe’z ml. mir 157:3 BAT, wepi de 01’700"! 7(1);;ch 713v

157:3 ABT ai WÂEUPOÛ AB, BT 7167,09 exhumai)
wpàç oiÀMiAœç ÆeJ’ope’yov’ Mina i571 78 ABT TF1-

yawov 955’074: 75:5 ei’del.

A

A f A ’ e NMn Erre) du n une BAT 70JVIIOLI ÊPB’À, abord

à, I’ ’ N N Il ’ A Nson) wpwepov OEGICL’ une: nageai une ’TOU B 0’14-

AEH utrumlibet simul minorem recto 5 simile
igitur est ABT triangulum triangulo AEH. Datum

est autem AEH triangulum specie; datum est
igitur et ABF triangulum specie.

PROPOSITIO XLIV.

Si triangulum unum habeat angulum datum,
circa alium autem angulum latera inter se ra-
tionem habeant datam , datum est triangulum
specie.

Sit triangulum ART unum habens angulum
datum BAT , circa alium autem angulum ABE
latera AB , BT rationem liaheant inter se da-
tam; dico ABP triangulum datum esse specie.

B

Non sit autem angulus BAT rectus, sed sit
primum acutus; et ducatur a puncto B ad AT’

. . .- .....4 r « e va - 4*".huw -»--- -- r - -. g m; 1...». - . .. VAN - Gag. 4’- u"A .g.....-v . . x n , s . -- M

les triangles ART, AEH seront semblables ( 7. 6 Mais le triangle AEH est don-né
d’espèce 5 le triangle ABT est donc donné d’espèce. . 1

PROPOSITION A XLIV.

Si un triangle a nn angle donné, et si les côtés autour d’un autre angle ont
entre eux tine raison donnée, le triangle est donné d’espèce.

d’un autre angle ABr, ayent entre eux une raison donnée; je dis que le triangle
ABT est donné d’espèce.

Car que l’angle BAT ne soit pas droit, et qu’il soit premièrement aigu,- du-

I

1
a

Soit le triangle ABT ayant un angle donné BAT; que les côtés AB., BT, autour
l

l
J



                                                                     

.tr

"à, vgtÆnÆn a; .

.vw «10’ ,1

padou Ëwi Tait! AT 12426970; tiBA. Kati2 Êweî J’oôeTa-é

Ëqu ri 157m3 BAA 7min, Ëer’ri A? ami il (:78 BAA

J’oOeî’a’at’ nati?’ Mimi cipal ri dvrà 765v ABA daôeïcai

Ëa’w’ ËÉËOTdI aipat 70’ BAA Tpt’ywvov 743 eider

A673; cipal. xai4 717; BA 7rptiç TàV BA J’oÛeÎç. AÀÀa’t

75; AB wpàç "mit! BT A570; e’a-Ti J’oÛet’ç’ un) 771;

BA (sipo: 7rpôç Ti’w BI’ A670; Ëa’ri ÆcÛeiç. Km) e’a-Tw

.399.) ti Ôwà BAT gaminai «95507:2: «zip: Tri BAT 7p;-

7:41:01! en; eider 30927622. cipoe En» 15 ti7rd BTA
157:8 BAT Joôeïaœ’ xœiô

N n. lMimi «sipo: si 157173 d’un! ABT if?) dodue-w dadas-eu

C

t N7min. En: Je un: n

à a: l
a’pœ 73 ABT Tpiyawov ne aide].

fAnd J977 607w n
mai ÊxCeCÀrio-Gw ai TA

13775 BAT 7min oËptCÀeTa,

Ê7ri 7d E, mais ripât.) :2775

705 B angelet) En") suiv AE Koæâ’TGÇI; BE. Kari

Ë7rei dadais-ai Éva-w si dwà BAT’ au.) 2; ËcpeEïïç à’pat

bi 137:8 BAE daôeî’a’ai irrue. Ber-n A?

BEA ÂoÜeicœ’ me? honni tripot ri dwà EBA Mené
ne: tKdInUWO
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perpendicularis BA. Et quoniam datas est BAA

angulus , est autem et ipseB AA datus; et reli-
quus igitur ABA datus est; datum est igitur
BAA triangulum specie; ratio igitur et ipsius BAA

ad BA data. Sed ipsius AB ad BT ratio est data;

et ipsius BA igitur ad BT ratio est data. Et
est rectus BAT angulus, Datum est igitur BAT
triangulum specie; datus est igitur BTA angu-

lus. Est autem et angulus BAT dams; et re-
liqnus igitur ART est dams; datum est igitur
ABT triangulum specie.

At vero sit BAT angulus obtusus, et produ-
catur TA ad punctum E , et ducatur a puncto
B ad AE perpendicularis BE. Et quoniam datas
est BAT angulus; et ipse deinceps igitur BAR
dams est. Est autem et BEA dams; et reliquus
igitur EBA datas est; datum est igitur EBA

point B, menOns BA perpendiculaire à AT. Puisque l’angle BAA est donné, et que
l’angle BAA est aussi donné, l’angle restant ABA sera donné ( 52. r )(4); le
triangle BAA est donc donné d’espèce (4o ); la raison de BA a BA eSL donc donnée

(défi. 5 Mais la raison de AB à Br est donnée; la raison de BA à Br est donc
donnée (8). Mais l’angle BAT est droit; le triangle BAT est donc donné d’espèce

(45); l’angle BTA est donc donné (51. 1) Mais l’angle BAT est donné;
l’angle restant ABT est doue donné; le triangle ABT est donc donné (l’eSpèce (4o).

Mais que l’angle BAT soit obtus. Prolongeons TA vers E, et du point B menons
BE perpendiculaire à AE. Puisque l’angle BAT est donné, l’angle de suite BAE
est donné ( 15. 1) (A). Mais l’angle BEA est donné,- l’angle restant EBA est

à" gus-54.133» -.. au»; . ,
* ’ h:f’.ï.,

v -. ---’-- - u
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env déforme à’pet 75 EBA Tpi’ywrov en; eider

A570; a’z’pat 76; EB api; Tait! BA Joôeiç. Trie; A?

AB wpôç «in BT A570; es?) doeeiç* un) 717; BB

e’t’pot 7rp5ç fuir BT 7159m; En) 9092121. Kan) 30-70!

5p9ri ne Ûwè BET Marier J’e’al’o’rou in?) ’TdÎEBF 7p;-

7awov 75 eider doôeîa’œ à’pœ Écrit! ri tirai BTE.

En: Je me; ti 67:3 BAT Maria «90927040 mati Mimi

ripa. ri 67:5 ABT Marine ÆoÛeTa-ai e’a-w’ dédora:

déprit Tri ABT 7pi’ywvov ’76; ei’del.

TIPOTAEIE ,ue’.

E521! Tpiywvov peiner in: 7min dedapœ’vnv , ai

«il; 7repi ’TîiV ÊeJ’oMÉvnv amariner wAeupoci trempage,-

’TËPGLI, ai; piot, wpàç Trip ÀOlWilV 7167011 igame-1

ÊeÆopae’vov’ déifia-au "ni Tpi’ywvov en; ei’d’el.

E0140 TPII’yùWOV qui ABT Mou Marital ÆEÆOMÉI’MV

2x01! Tait! 137:5 BAT, mpi de 711V :3978 BAT 7m-
w’aw aï 7r7teupoti , "roue-3’07: ŒUVdMQdTÊPOÇ ri BAT,

à; ,uz’ot, 7rpdç mir TB Ao’yoy acéra)! Jeâopce’vcv’

A574» i571 ’Td ABI’ Tpt’yawor déraperez: "réf eider,

triangulum specie; ratio igitur ipsius E3 ad BA
data. Ipsius autem AB ad BT ratio est data ;v et
ipsius igitur EB ad BT ratio est data. Et est reclus

BET angulus 5 datum est igitur EBT triangulum
specie 5 datus igitur est BTE angulus. Est autem

et BAT angulus datus ; et reliquus igitur ABT
angulus datus est 5 datum est igitur ART trian-
gulum specie.

PROPOSITIO XLV.

Si triangulum unum habeat angulum datum ,
circa datum autem angulum latent simul titra-
que ut unum, ad reliquum rationem habeant
datam , datum est triangulum specie.

Sit triangulum ABT unum angulum datum
habens BAT , circa angulum autem BAT latera,

hoc est utraque BAT, ut unum ad TB rationem
habeant datam; dico ABT triangulum datum
esse specie.

donc donné.( 52. 1 M4); le triangle EBA est donc donné d’espèce (4o); la
raison de EB à BA est donc donnée ( déf. 5 Mais la raison de AB à Br est donnée;

la raison de EB a BT est donc donnée ( 8 ). Mais l’angle BET est droit; le triangle
EBT est donc donné d’espèce (45 ); l’angle BTE est donc donné ( déf. 5 Mais

l’angle BAT est donné; l’angle restant ABT est donc aussi donné; le triangle ABT
est donc donné d’espèce (40 ).

PROPOSITION XLV.
Si un. triangle a un angle donné, et si la somme des côtés autour de l’angle

donné a une raison donnée avec le côté restant; le triangle est donné d’eSpece.

Soit le triangle ABT ayant un angle donné BAT, que lasomme des cotes BA,
AT autour de l’angle BAT, ait avec TB une raison donnée; Je dis que le triangle
ABT est donné d’espèce.
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LES DONNÉES D’EUCLIDE.

,, ,,-.,"....,vwvemmwfi-.,p ,W Vue-714 14- : . ’ "Il," .aïnrnv. .W ww- À u - wyflnvîf

375
Secetur enim BAT angulus bifariam rectâ.

AA; datus igitur est BAA angulus. Et quoniam
est ut BA ad AT ita BA ad AT; permutando

A

Till’ AT’ ËraAÀciE cippe2 ci; a; AB Wpàç "mir BA

od’ræç ri AT wpriç "mit! TA’ nui (à; ŒUVŒIÆAQdTePOÇ

cipœ ri BAT wpèç T’IlV BT minag- 1i AB 7rp5ç Fuir BA.

A670; «5’; rurapupo’rs’pou "ni; BAT api; 723v BT

d’oÛeiç’ A570; aipat nazi ’75; A8 wpa’ç TP’W BA 9095;.

Kati i571 dadas-ct ri 1378 BAA çwriœ’ ÆeÆO’mI sipo:

’rà ABA Tpiywrw 753 eider dadais-ce 4px l’a-ml ri

tin-0’ ARA pan-id. En?! de nazi dvrà BAT 7min;

dadais-w irai Muni silpœ ri (ivre ATB dcdeio-oê
Ëa-Tr ÆËÆOTŒI ipse 78 ABT Tpiywvov Té; eider.

igitur ut AB ad BA ita AT ad TA; et ut simul
igitur utraque BAT ad ET ita AB ad BA; ratio
autem utriusque simul BAT ad BT data; ratio
igitur etipsius AB ad BA data. Et est datus BAA

angulus; datum igitur est ABA triangulum spe-
cie; datus igitur est ABA angulus. Est autem et
BAT angulus datus; et reliquus igitur ATB
datus est; datum est igitur ABT triangulum
specie.

Car que l’angle BAT soit coupé en deux parties égales par la droite AA (9. 1 );

l’angle BAA sera donné( 2 Et puisque BA est a AT comme BA est à AT (5. 6);
par permutation, AB sera à BA comme AT est à TA; la somme des côtés BA, AT

est donc à Br comme A8 eSt a BA ( 12. 5 Mais la raison de la somme des
Côtés BA, AT à Br est (lonnée; la raison de AB à BA. est donc donnée. Mais
l’angle BAA est donné; le triangle ABA est donc donné d’espèce( 44); l’angle

ABA est donc donné. Mais l’angle BAT est donné; l’angle restant ATB est donc
donné (52. I ) (4); le triangle ABT est donc donné d’eSpèce (40

.1- ..x-r w
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AAAQE.

EnCeCAn’o-Ûw ai BA ’evr’ etiÔet’ccç, me) 7:17 AT

mie-9m i’o-n ti AAI, nazi ’eweëetixôw ri AT. Kdi Êwei

A570ç en) wvuptcporêpou 717; BAT wpôç "rein! TB

doûeiç, in d’à ai TA in? AA’ Aci’yoç alpe; 75; 13AI

Wpo’ç n’y BT J’oÛeiç. Kati in; fadaient si dm;

ALITER.’

Producatur BA in directum , et ipsi AT po-
natur æqualis AA, et jungatur AT. Et quoniam

ratio est utriusque simul BAT ad TB data ,
æqualis autem TA ipsi AA ; ratio igitur ipsius BA

ad BT data. Et est datus AAT angulus , dimi-

A

B

c , 1 a Il: a i.AAT, apurera. gap 20-7! me; une BAT’ décharne:

si t [ a. si ne .3]dpat ’70 BAT Tprywvov up eider dodue-a. capot ici-Tir

s t t , r t x e t x 2a une ABT 7wwot. E071 à): une: n U770 BAT

tv N N SI B P A Nchienner me: A017!" capa a une ATB (ioderont lia-71’

a] N J
dédora: dpœ 75 ABT 7pi’ywyov ne etdu.

T

dius enim est ipsius BAT; datum est igitur BAT

triangulum specie ; datus igitur est ABT angu-
lus. Est autem et ipse BAT datus; et reliquus
igitur ATB datus est; datum est igitur ABT
triangulum specie.

AUTREMENT.

Prolongeons BA en ligne droite, faisons AA égal à AT( 2. 1), et joignons
AT. Puisque la raison de la somme des droites BA , AT à BT est donnée, et que TA
est égal à AA, la raison de BA à BT est donnée. Mais l’angle AAT est donné, car

il est la moitié de l’angle BAT ( 5 et 52. 1 ); le triangle BAT est donc donné d’es-
pèce (44); l’angle ABT est donc donné( déf. 5 Mais l’angle BAT est donné;

l’angle restant ATB est donc donné ( 52. 1 ) (4); le triangle ABT est donc donné
d’espèce ( 4o ).
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nporazlz ,uç’. PROPOSITIO XLVI.
Boit! 7pr’yawov ,uraiv 39531 7min Æeâapas’vnv, Si triangulum unum habeat angulum datum;

7repi d’à 5201m! 7min ai 7rÀeupati cuvapwa’npœr, circa alium autem angulum latera simul utra-

à; lulu, "P3; 1-6,: Aamày A6701! ixias? dedapte’vovt que, ut unum , ad reliquum rationem habeant

Nehru-a: 78 7pr’7wyov 7g? eider. datam; datum est triangulum specie.
E070) 7pr’7wyov 76 ABT ,uiaw 2x01! armiez, J’e- Sit triangulum ABT unum habens angulum

d’opium! 71iv 67:6 ABT, repi et cintrer guidant! 71iv datum A31", Circa alium autem angulum BAT
57,3 BAT a; WMUPŒ) aumwpo’nPa, , (à; Mia, latera utraque simul , ut unum hoc est ipsa BAT

Tom-("w si BAT, wpàç Tait: Br A6701! EXÉTwa-awl ad BT rationem habeant datam; dico ABT trian-

J’ed’opairow N’y» in 78 ABT 7pr’7wrov défont: gulum datum e553 SPGCÎe-

7gb" eider.

A

Twpan’aôw 7èp ri 6773 BAT 7min fixa; en; AA Secetur enim BAT angulus bifariam rectâ AA;
etiôer’at’ in"! ai’pac à; compaæânpoç à BAT «na; est igitur ut utraque simul BAT ad BT ita AB

7th! BT 057w; ri AB 7rp6; 71iv BA. Ao’yoç A); ad BA. Ratio autem utriusque simul BAT ad
aumpttpwe’pou 75; BAT W93; 7911! TB Æaôeiç’ Àâ- P3 data; ratio igitur et ipsius AB ad BA datai

70; cipal. nazi 717; AB wpôç 7th! BA «9994;. Kati

PROPOSITION XLVI.

Si un triangle a un angle donné, et si la somme des côtés autour d’un autre
angle a une raison donnée avec le côté restant, le triangle est donné d’espèce.

Soit le triangle ABT, ayant un angle donné ABT; que la somme des côtés
BA, AT, autour d’un antre angle BAT, ait une raison donnée avec Br; je dis
que le triangle ABT est donné d’eSpèce.

Car partageons l’angle BAT en deux parties égales par la droite AA (9. r ); la
somme des droites BAT sera à la droite BT comme AB est à BA. Mais la raison
de la somme des droites BA , Ar à la droite TB est donnée; la raison de AB à BA est

111. 48
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2’071 doÛeTa’ae ri 571?: ABA ywvr’ar déifiant: d’une 73

ABA 7pr’7awov 75,3 eider daÛe’Ïa’at aipaa 507M ri 15m3

BAA 7min. Kari gant! atti777çd17rÀato-r’wv ri 573

BAT’ dadeira aipat ini nazi? 67:6 BAT ywvr’az’.

’e’a-Tr dè mai ri 57:5 ABT doÛeÎo-ar nazi honni à’paa

il 157:8 ATB dodeÎa-ai Ëwr dido’ratr aïpat 75 ABT

7pr’7awor 71,3 eider.

A A A Q 2’.

151452915090) âBA, Mil mie-90.175 TA in ri AA,
3

N t I a Nmer sweëetixdœ ri AT. Kari2 inter A070; 59-7! 0’111!-

aFWÎTî’FW 75; BAT wpàç 71h! ET doôeiç’ in a;

Et est datus ABA angulus; datum est igitur
ABA triangulum specie; datus igitur est BAA an-

gulus. Et est ipsius duplus BAT angulus; datas
igitur est et BAT angulus. Est autem et ipse
ABT datus ; et reliquus igitur ATB datus est;
datum est igitur ABT triangulum specie.

ALITER.

Producatur BA, et ponatur ipsi TA æqualis
AA, et jungatur AT. Et quoniam ratio est utrius-

que simul BAT ad BT data; æqualis autem TA

A

B

ai TA 777 AA° A67K oipat nati3 75; AB wpàç "m’y

3T4 dodeiç. Kari l’a-7: dodeib’at ri 15773 ABT panier

dâdm’au 2:,ch 7d ABT 7pr’7awov 79? eider doÛeTa-ac

a] i A B e N N a] D N«par. 20"er n U770 BAT quarriez. Kau www «un;

T

ipsi AA; ratio igitur et ipsius AB ad BT data.
Et est datus ABT angulus; datum igitur ABT
triangulum specie. Datus igitur est BAT an-

Igulus. Et est ipsius duplus BAT angulus; ergo

donc donnée. Mais l’angle ABA est donné; le triangle ABA est donc donné d’es-

ii’ pèce (41); l’angle BAA est donc donné( déf. 5 ). Mais l’angle BAT est son double;
l’angle BAT est donc donné( 2 Mais l’angle ABT est donné; l’angle restant ATB

est donc donné( 52, 1 ) (4); le triangle ABT est donc donné d’espèce (4o).

g. 1- l AUTREMENT.
- Prolongeons BA; faisons AA égal à TA, et joignons AT. Puisque la raison de la somme

Il ” des côtés BA, AT à BT est donnée, et que TA eSt égal à AA, la raison de AB à Br est à
donnée. Mais l’angle ABT est donné; le triangle ABT est donc donné d’espèce

(41); l’angle BAT est donc donné (clef. 5). Mais l’angle BAT est son double
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dmÀiiri 157ml BAT° â dipœ 15ml BAT graviez doGeTa-aê

N I aion-r nazi Muni a’z’pat ai 15773 ATB dodue-a1. 50’714’

BAT angulus datas est; et reliquus igitur ATB

datus est; datum est igitur ABT triangulum
d’éditer-au a’z’pat 78 ABT 7pr’7wvov 753 eider. SpeCie-

TIPOTAZIE et. PROPOSITIO XLvII.
Tel Æeæoys’m gJQU’WdMuœ en; eider 91’; A299.- Data rectilinea specie in data specie triangula

,ue’vat 797 eider Tprl’ywtld. dratrpei7azr’. dividuntur.

Barra) dedapcs’vov etiÛu’ypatpaluor 743 eider 78 AB Sit datum rectilineum specie ABTAE; dico

TAIE; A575.) «in 7è ABTAE éôedgxpœMIMOy à; au» ABTAE rectilineum in data specie triangula di-

pte’m 71,3 eider 7pr’7wvat drazrpei’racrz. vidi.

B

E A
EijeJwaa-aw flip a; BE, ET. la? E772) J?- Jungantur enim ipsæ BE, ET. Et quoniam

Jane; 78 ABrAE gôezjrjpupçyoy en; Eider æoegîaœ datum est ABTAE rectilineum specie; datus

Jpœ Ëa’TÏV à BAE 7(1);;11, gai gaur; Ào’eyoç 1-37; igitur est BAE angulus, et est ratio ipsius 3A
BA 7rpàç 75;: 15A Æoûglç. 1371-9) 05,, 3382797; ému, à ad EA data. Quoniam igitur datus est BAE an-

(5, et 52. 1 ); l’angle BAT est donc donné;l’angle restant ATB est donc aussi
donné; le triangle ABT est donc donné d’espèce (4o).

PROPOSITION XLVII.
Des figures rectilignes données d’eSpèee peuvent se diviser en triangles

donnés d’espèce.

H Soit donnée la figure rectiligne ABTAE; je disque la figure rectiligne ABTAE
. peut se diviser en triangles donnés d’eSpèce.
Car joignons 13E , ET. Puisque la figure rectiligne ABTAE est donnée d’espèce,

l’angle BAE est donné, ainsi que la raison de BA a EA ( déf. 5). Et puisque l’angle

1,?»-

-...w,àælç..’?,r A .... ..-
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157:3 BAE 7min, au) 3671 A670; 751"; BA 7:98;
suiv AE 49002:? défiant: oïPcl. 78 BAE Tpi’ywyov 755

:3921. 6302704 a’L’Fœ Èa-TÏV si 67:22 ABE 7wtlilœ. E07:

à? nazi 3M Ôwà ABT 7min 62027474. aux) Muni
dans il 67:3 EBT æoeeïrci Ër’rw. K4) 30-71 Ao’yoç

754; AB 798; 7M BE Men, ’rîiç «N AB 7,35; Tilt!

Br A570; t’en d’oeil? un? Tâç EB Jim mari; 713v

Br5 A570; ion-Ï Toôeiç’ nui 30-71 Ëaôeïo-œ si 672;

TEE gazeriez. ÊÉJOTaI 32”90: 73 BI’E Tpiywvov 113

J921. Ami. 7è. mini d’à au) ’rô TAIE vpigzœvov 79’)"

27:92: didot-rap en). pipa fedayin eûô’d’ypœptluœ a;

:762: aï; fedayin: 795 gilde: 7,013!»ch àaupeîiroufi

HPOTAEIE jun’.

Boit! aîné 75; :1675; eÔÛeiœç civet’ypceæïï 7,01-

ywml Æedoluêm 75 eider Àôgzov 2521793; hmm
deîapêyoz’.

Awâ 752p "rit"; :1675; aïeules; 751V; AB 3:10 7Pi-

7wm dedopte’vat 76:5 aide: Évœyt’ypoiæew Toi ABT,

ABA’ Àê’yw 37: A67oç in) 705 ABT wpàç 78

ABA Joô’eiç.
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gulus , et est ratio ipsius BA ad AE data ; da-
tum est igitur BAE triangulum specie; datus
igitur est ABE angulus. Est autem et totus
ABP angulus datus ; et reliquus igitur EBF datas

est. Et est ratio ipsius AB ad DE data, et ipsius
A3 ad BF ratio est data; et ipsius igitur En
ad BF ratio est data. Et est datus FBE an-
gulus; datum est igitur BFE triangulum specie.
Propter eadem utique et FAE triangulum specie
datum est. Ergo data rectilinea specie in data
specie triangula dividuntur.

PROPOSITIO XLVIII.

Si al) eâdem rectâ describantur triangula data

specie, rationem habebunt inter se datam.

Ab eâdem enim rectâ AB duo triangula ABP,

ABA data specie describantur ; dico rationem
esse ipsius ABF ad ABA datam.

BAE est donné, et que la raÎSOn de BA à AE est aussi donnée, le triangle BAE est
donné d’espèce (41); l’angle ABE est donc donné (défi. 5). Mais l’angle entier ABT

est donné( 5 ); l’angle restant BET est donc donné (4 ). Blais la raison de AB
à B12 est ,donnée, et la raison de AB à Br est aussi donnée; la raison de EB à Br
est donc donnée ( 8 ). Mais l’angle rBE est donné; le triangle BrE est donc donné

d’espèce (41 Par la même raison, le triangle ME est donné d’espèce; les
figures rectilignes données d’espèce peuvent donc se diviser en triangles donnés
d’espèce.

PROPOSITON XLVIII.
Si des triangles donnés d’espèce sont décrits sur une même droite, ils ont

entre eux une raison donnée.
Sur une même droite AB , décrivons les deux triangles donnés d’espèce ABr,

ABA 5 je dis que la raison du triangle ABT au triangle ARA est donnée.
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Ducantur enim a punctis-A , B rectæ An perl-

pendiculares AE , BH , et producantur ad puncta

Z, G , et per P, A puncta rectæ A]! parallelæ
ducantur EPH ,IZAe). Et quoniam datum est

A

Kati3 âne) flâna: 73 ABT Tpi’ywvov 793 amen, A670;

in) 797; TA orpin; du BA Æoô’ez’ç. 13ml 05v «Po-

327m1 inlv il 137:3 rAB Maria, Êf’rl J? naît;

57:3 EAB éloÛeTo-w Mill ÀOI7fll alpe: à Ôwà BAT

in.) Joôâïfid. En": à? nul il dm; ABT 7wviœ5

90627000 nul Mimi citant si :378 BTA 90027005. Env

«lidos-au ripez 73 ABT ’rpiywvov 7go" 279w A6943;

d’un rîç’îfirwpôç Tilt! AI Joûeiç. T5; il? TA wpàç

fait! AB A570; E07) 903-21? nul ’rïiç EA alpe: wpôç

, 7th AB A670; 2’le ÆOÛEIIÇ. Ami. 7è dô’rà «la un)

79’; ZA wpàç Tait! AB A670; 2’07; daô’eiç dans mal

751"; 15A mp5; Tîll’ A2. Àâ’yoç Êwi hôtel; Kati

in"! à; si AE wpàç 7le AZ 037w; 78 AH 7:95;
7:3 6A° dia-ire nui 103 AH wpclç 75 6A Ââyoçe’rrl

6

ABP triangulum specie , ratio est ipsius FA ad BA’

data. Quoniam igitur datus est PAR angulus ,
est autem et ipse EAB datus 5 et reliquus igitur
EAI’ est datus. Est autem et AEI’ angulus dams;

et reliquus igitur BTA datas est; datum igitur
AEI’ triangulum specie; ratio igitur ipsius RA

ad AF data. Ipsius autem FA ad AB ratio est
data; et ipsius EA igitur ad AB ratio est data.
Propter eadem utique et ipsius ZA ad AB ratio

est data; quare et ipsius EA ad AZ ratio est
data. Et est ut AE ad AZ ita AH ad en. Quare
et ipsius AH ad 9A ratio est data. Et est ipsius

Car par les points A, B , menons à la droite As les perpendiculaires AB, BH
( u. 1 ), et prolongeons-les vers les points Z , e), et des points r, A, menons
les droites ErH, me parallèles à la droite AB (51. 1 ). Puisque le triangle ABT
est donné d’espèce, la raison de TA à BA est donnée ( déf. 5 ). Et puisque l’angle

TAB est donné, et que l’angle EAB est aussi donné; l’angle restant EAI’ sera donné

(4). Mais l’angle AEl" est donné; l’angle restant en est donc donné; le triangle
AEI’ est donc donné d’espèce( 4o ); la raison de EA à Ar est donc donnée ( déf. 5).

Mais la raison de rA à AB est donnée; la raison de EA à AB est donc donnée (8).
Semblablement la raison de ZA à AB est donnée; la raison de EA à AZ est donc
donnée ( 8 Mais AH est à Az comme AH est à 6A ( I. 6 ); la raison de AH à 9A

v a ,8l4 -e’ v V ’ »x.v - sveî-.e.

fifi” 1,V l -L ka V -»-u9À m" log-t. A "n’en 4.; m :2.- x m." Il; Il, in g ° ’ ;
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J’oÛzt’ç. Karl 30-7: 7’05 Mât) AH épieu "ré ABT , 7017

Æè A6 iipua-u 1-5 AAB’ nul 703 ABT alpe: qui; 766

AAB A6310; 5’07; 9062:2.

IIPOTAEIE ne.

E621! c275 Tri; aÔTîiç edô’eiœç 0Mo eu’ô’u’ypayMœ

à Ë’ruxev barnum? JeÆopce’m 755 aidez, Ào’yov

:52: wpàç oïÀÀnAœ Æeîoltte’vou.

A7rô 70)? 717; 055751"; 263’213; 727; AB (No 2596-

çzpatlxluœ si Engage fellaghas ne" gilde: ciVatjzeypai-

(nô-w «rot AEFZB, me. m’y.) 311mm; êwi 708!

AEIZB 74:5; AAB 3032:2.

Ax

A

Eweà’eu’xôwauv 702p aï BE, ZE’ ÊÉÆOTÆI alpe:

imamat! 763v EZF, E23 , EAB 7717651191! 753 97921.

Km) Ève) 027:5 717; œd’râç edô’eiotç 717i; EZ «No

l I A. 5l î I tvptyœm défrayera. 7g) aide: ott’œyeypcmnu ne

quidem AH dimidium ABP triangulum, ipsius
autem A6 dimidium AAB triangulum 5 et igitur
trianguli ABP ad triangulum AAB ratio est data.

PROPOSITIO XLIX.

Si ab eadem rectâ duo rectilinea quælibet
describantur data specie , rationem habebunt

inter se datam. jeAh eâdem enim rectâ A13 duo rectilinea quæ-

libet data specie describantur AEPZB, A11B; dico

rationem esse ipsius AEPZB ad AAB datam.

Jungantur enim ipsæ BE, 2E5 datum est igitur

unumquodque EZF, EZB, BAE triangulorum
specie. Et quoniam al) eâdem rectâ EZ duo

triangula EZP , EZB data specie descripta

est donc donnée. Mais le triangle ABT est la moitié de AH, et AAB est la moitié
de Ae)( 41. I ) ; la raison du triangle ABr au triangle AAB estdonc donnée.

PROPOSITION XLIX.
Si sur une même droite on décrit deux figures rectilignes quelconques, données

d’espèce , elles auront entre elles une raison donnée.
Sur la droite AB , décrivons deux figures rectilignes quelconques ABrZB, AAB

données d’e5pèce; je dis que la raison de AErZB àAAB est donnée.

Car joignons BE, 2E; chacun des triangles Ezr, EZB , EAB sera donné d’espèce
(47 ). Et puisque’les deux triangles donnés d’espèce Ezr, 15213 sont décrits sur la



                                                                     

EZF, EZB’ A570; clipa Ëa-TÎ 703 TEZ 7:98; Tri
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(po-rt’pous 70:7 TEABZ wpèç 73 EAB A670; ion)

1909212. Todd? EAB 7rpàç 75 AAB A670; 3.07) Jo-

(M;- zçctl 705 TEABZ cipot 7275; Té AAB A67»;

in" ri «909212.

npOTAztz a”.

Boit! «Mo 2535741 wpèç cËÀÀn’Aatç Adam: épand?

définirait, mai Toi. de: (1437631! Eôôâ7paflluac

gluant, Tél nazi époiwç civatypotlttlus’yct wpàç d’A-

ÂnÀd. Àé’yov Elfe: J’efopévov.

A60 flip 63172:1 ai AB, TA wpàç cËÀMiAotç

Àéyov Êxérwaatv défaufiloit, un) sit’dyeypdîçew

dm; 757 AB, TA eélectret, 72” mi apaisa; neigera. eti-

ôulyfœluptat Toi E, Zt Às’yw 3’71 anti 5 wpdç d’A-

ÀnÂat dÔleV A670; 30-7113 «909212.
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surit; ratio igitur est ipsius FEZ ad ZEB data;
et eomponendo igitur ratio est ipsius PEBZ ad
EBZ data. Ipsius autem ZEB ad EAB ratio est
data, quandoquidem ab eâdem rectâ BE des-

cripta sunt data specie triangula ZEB , EBA ;
ipsius rEBz igitur ad EAB ratio est data , et
componendo ipsius PEABZ ad EAB ratio est
data. Ipsius autem EAB ad AAB ratio est data;
et ipsius PEABZ igitur ad AAB ratio est data.

PROPOSITIO,.L.

Si duæ rectæ inter se rationem habeant da-

tam, et ab illis rectilinea similia et similiter
descripta inter se rationem habebunt datam.

Duæ enim rectæ AB , FA inter se rationem
habeant datam, et describatur ab ipsis A3 , I’A

similia et similiter posita rectilinea E , Z; dico et
illorum rationem inter se datam fore.

même droite E1; la raison de FEZ à ZEB sera donnée (48 ); donc par addition, la
raison, de IEBZ à EBZ est donnée. Mais la raison de ZEB à EAB est donnée (48 ),
parce que les triangles ZEB , EBA, donnés d’espèce, sont décrits sur une même
droite BE (48); la laison de rEBz à EAB est donc dOnnée (8 ); donc , par addition,
la raison de rEABz a EAB est donnée (6). Mais la raison de EAB à AAB est donnée
(48 ); la raison de rEAEZ à AAB est donc donnée (8).

PROPOSITION L.
Si deux droites ont entre elles une raison donnée, les figures rectilignes

semblables, et semblablement construites sur ces droites, auront une raison

donnée. (Car que les deux droites AB, ra ayent entre elles une raison donnée; sur AB,
TA décrivons les figures rectilignes E, z , semblables et semblablement placées;
je dis que ces figures auront entr’elles une raison donnée.
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Sumatur enim ipsarum AB , FA tertia pro-
portionalis H; est igitur ut AB ad FA ita FA
ad H. Ratio autem ipsius AB ad FA data. Ratio

A H ’

igitur et ipsius FA ad H data; quare et ipsius A3

ad H ratio est data. Ut autem AB ad H ita E
ad- Z; ratio igitur ipsius E ad Z data.

PROPOSITIO LI.

Si duæ rectæ inter se rationem habeant da-
tam , et ab illis rectilinea quælibet describantur
data specie; rationem babebunt inter se datam.

Duæ enim rectæ AB , FA inter se rationem
habeant datam, et describantur ab ipsis An , FA

Car prenons une troisième proportionnelle H aux deux droites AB , TA (1 I. 6);
la droite AB sera à la droite ra comme ra est à H. Mais la raison de AB est à ra
est donnée; la raison de ra à H est donc donnée ( 8) ; la raison de AB à H est
donc donnée. Mais AB est à H comme E est à z ( 19, ou 20. 6 ); la raison de E à z
est donc donnée.

PROPOSITION LI.
Si deux droites ont entre elles une raison donnée, et si sur ces droites on

décrit des figures rectilignes quelconques, données d’espèce, ces figures auront
entre elles une raison donnée.

Que les deux droites AB , ra ayent entre elles une raison donnée; et sur AB,,

. -tdc »»ï-’- VA- «7’ .----»-’7f-rw»."i 7’ t .-.î-«--’ .fl-u’t gag-æ -’ ï» - "a 3;.
mana-ogi-s-«w’w’ v4 ’[Mm ægfiù , 4
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7m aivri 757; «:3717; 2531132; 79’; AB4’ Ain; aipat

703 E 7rpi; 7è AHB Æoûeiç. Kati Évrez’ 20-7: 751";

AB wpi; nia! FA Aéyoç5 Æaôeiç, nazi aîva7i7pat7r7au

dqi 75v AB, FA 31.4qu mati ripailla; xet’ptevat eti-
a’éypatptpm 7d. AHB, Z’ Adam; ai’pat 703 AH api;

7i Z doôeiç. To3 (Fi AHB 7rpi; 7i E 2.69,0; Ër7i
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rectilinea quælibet data specie ipsa E , z; dico
ipsius E ad Z rationem esse datam.

Describatur enim ex AB ipsi Z simile et
similiter positum ipsum AHB. Datum est au-

A

tem ipsum Z specie; datum est igitur et AHB
specie; sed quidem et ipsum E datnm est specie ,
et dcscriptum est ab ipsâ rectâ AB, ratio igitur

ipsius E ad AHB data. Et quoniam est ipsius
AB ad FA ratio data, et descripta sunt ab ipsis
AB, FA similia et similiter posita rectilinea
AHB , z-

7 ratio igitur’ipsius AH ad Z data.
Ipsius autem AHB ad E ratio est data; et ipsius

E igitur ad Z ratio est data.

ra décrivons des figures rectilignes quelconques E, z données d’espèce; je dis
que la raison de E à z est donnée.

Car sur AB décrivons la figure rectiligne AHB semblable à la figure Z et sem-
blablement placée. Puisque la figurez est donnée d’espèce, la figure AHB sera
donnée d’espèce; mais la figure E est donnée d’espèce, et elle est décrite sur

la même droite AB; la raison de E à AHB est donc donnée(49 ). Mais la raison
de AB à TA est dOnnée , et sur AB , FA on a décrit les figures rectilignes AHB , z,

semblables et semblablement placées; la raison de AH a z est donc donnée (5o).
Mais la raison de AHB à E eàt donnée; la raison de E a z est donc donnée (8).

49
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PROPOSITIO LII.

Si a datâ reetâ magnitudine, data specie fi-

gura describatur, data est descripta magnitu-
dine.

A datâ enim rectâ magnitudine A]! data spe-

cie figu’ra dèscribatur ipsa AFAEB; dico ipsam

AFAËÈ datamesse magnitudine. i

Describa’tur enim ab ipsâ An quadratum A2 5

data est igitur AZ specie et magnitudine. Et
quoniam ab eâdem rectâ AB duo rectilinea.
AFAÈB, AZ descripta sunt, data specie; ratio
igitur ipsius AFAEB ad AZ data. Datum autem AZ

magnitudine 5 datum est igitur et AFAEB magni-

tudine.

PROPOSITION LI].
J

Si sur une droite donnée de grandeur, on décrit une figure donnée d’espèce,
la figure décrite est donnée de grandeur.

Sur la droite AB , donnée de grandeur, décrivons une figure AFAEB donnée d’es-

pèce; je dis que AI’AEB est donné de grandeur.

Car sur la droite AB décrivons le quarré A2 ( 46. 1 ); le quarré A2 sera donné
d’esPèee et de grandeur ( défi. 5 Et puisque sur AB, on a décrit les deux figures
rectilignes arase, AZ données d’espèce, la raison de AFAEB à Az sera donnée
(49). Mais A2 estdonné de grandeur; la figure ArAEB est donc donnée de gran-
deur (a).
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PROPOSITIO LIII.

Si duæ figuras specie datæ sint , et unum
latus unius ad unum latus alterius rationem
habeat datam ; et reliqua latera ad reliqua la;
tera rationem habebunt datam.

Sint duæ figuras specie datæ AA , E6 , et
ratio sit ipsius BA ad 20 data; dico et reli-
quorum laterum ad reliqua latera rationem

esse datam. V.

B A. z
4 lirai yaip Aâyoçe’a’ri 757; BA api; 79:9 26 da-

Oriç, 7:7; di BA 7rpi; TIiV BA A570; 307i daôer’r

que) 727; AB ipsi api; nie le Aéyoç Ë0’7i daS-eiç.

T5; di 29 7rpi; 7riv3,EZ A670; Ëwi darder; nazi
75; A8 ai’pat wpi; 7gb! El 5.670; ,Ë0’7i d03’er’ç.

Arai 7ai mini dei nazi 75v Aormiiv wAevpôv vrpi;

7ai; honni; 7rAeupai; A670; 567i daôeiç.

O

Quoniam enim ratio est ipsius BA ad ZÇf)
data , ipsius autem BA ad 13A ratio est data;
et ipsius AB igitur ad ZG) ratio est data. Ipsius
autem ze ad EZ ratio est data; et ipsius A8
igitur ad EZ ratio est data. Propter eadem
utique et reliquorum laterum ad reliqua latera
ratio est data.

PROPOSITION LIII.
Si deux figures sont données d’espèce, et si un des côtés de l’une a une raison

donnée avec un côté de l’autre, les côtés restants auront une raison donnée avec

les côtés restants.

Soient les deux figures AA, Be données d’espèce; que la raison de BA à le soit
donnée; je dis que la raison des côtés restants aux côtés restants est donnée.

Car puisque la raison de BA à le est donnée, et que la raison de BA à BA est
aussi donnée (déf. 5 ); la raison de AB à le) est donnée ( 8). Mais la raison de
7.6 à El est donnée ( déf. 5 ); la raison de AB à E2 est donc donnée( 8* Sem-
blablement la raison des côtés restants aux côtés restants sera donnée.

j. a
î.

"-er ’
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HPOTAEIE M1
t

Eaiv du’o eidn dedopte’m 76:5 eider 7rpi; a’t’ÀAnAae

2.67011 in; dedopte’voy, nazi azi 7Meupati oui-rait!

7rpi; aiÂÂtiÀatç A6701! ËË0u0-r dedapte’vov.

A60 7aip ei’dn dedoptéva. 7e)" eider 7ai A, B 7rpi;

a’z’AÀnÀaz A6701! ixiwa dedopte’vorr- A5700 i7: nazi azi

7rAeupati 4670511 rapi; aiÀÀtiÀatç A6701! 250001 de-

dopie’vw.

PROPOSITIO LIV.

Si duæ figuræ datæ specie inter se ratio-
nem habeant datam , et latere. ipsarum inter
se rationem habebunt datam.

puée enim figuræ datæ specie ipsæ A, B inter

se rationem habeant datam ; dico et latera ipsa-

rum inter se rationem habitura esse datam.

Ti flip A tu; B 15’701 iporo’v in"! ri ot’r’. Enta

7rp0’7ep0v gluant! , nazi eiMicpÛw 751! FA, EZ 7pr’7n

airaiàoyov ri H; ici-7"! ailpar. (Î); ri FA 7rpiç 76v H

0570); 7i A wpi; 70’ B. A570; di 705 A 7rpi; 7i
B doôeiç’ A670; ai’paz nazi 777; FA api; "mir H

doô’eiç. Kdi eio’iy azÎ FA , El, H aiyéAoyov’ nazi

75; FA aipaz api; 7riv EZ Adam; ini daô’eiç. Kati

ZH

Ipsa enim A ipsi B vel similis est vel non.
Sit primum similis , et sumatur ipsarum
FA, EZ tertia proportionalis H; est igitur ut
FA ad H ita A ad B. Ratio autem ipsius A
ad B data; ratio igitur et ipsius FA ad H data.
Et sunt ipsæ FA , EZ , H proportionales ; et
ipsius FA igitur ad EZ ratio est data. Et est

PROPOSITION LIV.

Si deux figures données d’eSpèce ont entre elles une raison donnée, leurs
côtés auront aussi entre eux une raison donnée.

Que les deux figures A, B, données d’espèce, ayent entre elles une raison
donnée; je dis que leurs côtés auront entre eux une raison donnée.

Car la figure A est semblable à la figure B, ou elle ne l’est pas. Premièrement,
qu’elle lui soit semblable; prenons une troisième proportionnelle H aux droites
TA, E2 (Il. 6 ); la droite FA sera a H comme A est à B ( 20. 6). Mais la raison
de A se est donnéè; la raison de ra à H est donc donnée. Mais les droites ra,
E2, H sont proportionnelles; la raison de ra à est donc donnée ( 24 ). Mais A

sa
a



                                                                     

al d t a. . x c A x ,1 aa7": 0,u.or0v 70 A 7go B tzar au aman azp

t x I fiWÀEUPdi 7rpi; 7ai; hamac; vrÀeupat; A0701: eëoua’r

dedoptivov. ( ’i NMi inca dei iptorov 7o A 7a) B, mu urane-

’ N N CI x c Inéper» ai7ri 7»; El 7go A optorov nazi opterai;

a x t N a]nerjuevoy 7i E6; déda7au cipaz rtazr 70 56) 7go erder.

’ t x x r a] N B x tAed07atr de mu 70 B. A070; upaz 700 7rp0ç 70

N I ’ n156 d09eiç’ 70v di B api; 7i A A070; ea7r do-

ô’eiç” nazi 705 A tipi: api; 7i E6 A670; Êc7i

daôeiç. Kati iyorév inti 7i A 7ai EG’ A670; a’z’pat

a. t s r i t a t i7a; FA 7rpo; 7m EZ doôerç. Ara. 7az aunai. du
mi 7:39 Acmâv wAeuprIir 7rpi; 7ai;3 Muni; 772m1-

pai; A670; Êni dodu;

AAAQZ.

Enner’aôw (P032702: edô’eTaz tiHO. Ti dri’ A 71,3

si cl t ’ t si si r crB n7or aptaray 207w, n ou. 577w 7rp07ep0y 011.0107.
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38g
similis A ipsi B; et reliqua igitur laiera ad
reliqua latera rationem habebunt datam.

Non sit autem similis A ipsi B, et describatur
ab EZ ipsi A similis et similiter posita ne; data

igitur et E9 specie. Data est autemetB; ratio
igitur ipsius B ad E9 data ; ipsius autem B ad A

ratio est data; et ipsius A igitur ad E0 ratio est

1,
a
t

data. Et similis est A ipsi E6 ; ratio igitur ipsius
FA ad EZ data. Propter eadem utique et relique-

rum laterum ad reliqua latera ratio est data.

ALITER.

Exponatur data recta HG). Figura utique A
ipsi B vel similis est, vel non. Sit primum

est semblable à B ; les côtés restants auront donc une] raison donnée avec les côtés

restants (55 ).
’Mais que A ne soit pas semblable à B; sur E2, décrivons la figure ne sem-

blable a A, et semblablement placée ( 18. 6 ); la figure E6 sera donnée d’es-
pèce. Mais B est donné; la raison de B à E9 est donc donnée(4’9 Mais la
raison de B à A est donnée; la raison de A à E6 est donc donnée ( 8). Mais A
est semblable à Be; la raison de TA à Hz est donc donnée (20. 6) (24 ).’Sem’-
blablement la raison des côtés restants aux côtés restants est donnée.

AUTREMENT.

Soit ne une droite donnée; la figure A est semblable à B ou non. Qu’elle lui



                                                                     

4

.sa

là5è

t:
l
r

i

Ë

1

.

i4

.5

z ,

1’ «a v Mrw-..yj.’j,. ’

390
Karl manda-Bu à; 1; TA me); 7th EZ 057w; a;

. ne «Pô; 7157 KA, mû àmyeypaîpâ’w aîvrà 75v

H6, KA 707; A, B gnou. au) Ëyolœç militent ni
M , N’ défont: e’z’paurà ’ËæaÉa-epoy 1’431: M , N 743

21’621. Kaï Ëwet’ Ërrw a); à PA 717:3; 7919 El 037w;

a; H6 7rpàç 713v KA, un? êmye’ypœw’rœz d’un; 75v

TA , El , H9, lKA 3,14010; au) 521.4051»; ZEIIIJEVÆ eû-

mes DONNÉES D’EUCLIDE.

similis. Et fiat ut FA ad EZ ita H9 ad KA,
et degcribantur ab H8, KA ipsis A, B similes
et similiter positæ M, N 5 data est igitur utra-
que ipsarum M, N specie. Et quoniam est ut
m ad raz in ne ad KA, et descripta saut
ab ipis FA, sz , ne, KA similia et similiter

&âypalupm’vè A, B, M, N° ê’rrw oïpœ a”; 78 A

7rpàç 76 B 0370m 73 M wpôç au) N. A670; æ To?)

A mac); 75 B «9032;? A570; ripas un? 7017 M 7:93;

73 N «MS-eh. Aoôèv d’à 75 M, dm) 7&9 Æeâops’vnç

eôô’ez’dç 797 duefiâe: &vœyêypawtml Jedopa’vov

57:90? «909;!» c’c’pœ and 75 N. Arwyetypaîçôw Ë 027:8

727g KA TeTPalywvov 76 Et dédora: oïpar. naà3 73 E:

d’aller A670; âge: 705 N 7rpàç 76 E Æoôu’ç. Aoôèy

«N Tà N’ Joôêv d’un sans) 78 la" Joe-27m oïpat sati-l1!

z O

posita rectilinea A , B , M , N ; est igitur ut A
ad B ita M ad N. [Ratio autem ipsius A ad
B data 5 ratio igitur et ipsius M ad N data.
Data autem M , ipsa enim a datâ reclâ magni-

tudine descripta est data specie; data igitur et
N. Describatur autem ab ipsâ KA quadratum E;

data igitur et figura E specie. Ratio igitur ipsius
N ad E data. Data autem-N 5 data igitur et Z;

soit d’abord semblable; faisons en sorte que TA soit à E2 comme HG) estoà KA(12.6);

et-sur He, KA, décrivons les figures M, N, semblables aux figures A; B, et
semblablement zlplacées (18. 6); les figures M, N, seront données d’espèce.
Puisque rA est à.Ez comme He est à KA, et que sur m, Ez, ne, KA on a décrit
des figures rectilignesA, B, M, N, semblables et semblablementlplacées; la
figure A està la figure B Comme M est à N (22. 6). Mais la raison de A à B est
donnée; la raison de M. à N est donc donnée. Mais la figure M est donnée(52) ,
puisque cette figure donnée d’espèce a été déc-rite sur une droite donnée de
grandeur; la figure N est donc donnée (2). Sur KA décrivons le quarré E Ç 46. 1) ;

la figure E sera donnéed’espèce ; la raison de N à a est donc donnée. Mais N



                                                                     

si KÀ. En: «Pi mi si H6 Paôfinv A570; ipat Écr-

TÏI’I 75 H6 74:8; 1M KA J’oôet’ç. Rani ion-w (59 ai

H9 wpôç triw KA 051w; ri I’A mpôç wiv EZ’

A670; cipal nazi ’73; TA Wpéd’ Tilt! EZ 3002:2. Kati

2’071 5,401095 73 A ’rqî B° uni et; Mural dans

vrÀeupœiô 71”33; 7è; Mimi; wAeupaiç Ào’yov issue:

dedope’rat’. M13 inca «M Ëpozov’ àuoÀodÛwç J1) 7:27

7907512; châtiiez 7:3 Àomàv &myu’ae’ratfl.

HPOTAE 12. ye’.

K N Il *N N IEn xwpîov 79» aide: un; 7go 1.40262: deda-

I 9’ x c x a a. a. la J,peyotl 31 , un au wÀeupau mua-ou 79: page et e-
90 Éva: 20’03"70"!

,u. .E670) xœpr’ov 797 sicle: au) 743 panées: «Fada-

el N ’ A:pévov 75 A° m’y!» on nazi aï wÀeuPau auna

&Jops’mt n’a-i 71,3 peyiôef’.

N N Iliardera!» wifi 7;: 32’521 nazi Ta) 11427462: J390-

!» î l Nfait!" céans: si Br, ami oivatyeypaiçôœ cuira Tnç BI’

a: ’ t t
7go A SIANÉP a"? mi optoit»; ZEIIMEVDY ’70 A° «Pé-

LES DONNÉES D’EUCLIDE. 3g:
data igitur est RA. Est autem et H9 data; ratio
igitur, est) ipsius ne ad KA data. Et est ut
H9 ad KA ita FA ad EZ; ratio igitur et ipsius
FA ad EZ data. Et est similis A ipsi B, et re-
liqua igitur latera ad reliqua latera rationem ha-
bebunt datam. Non sit autem similis 3 congruen-

ter utique præcedenti demonstrationi reliquum
ostendetur.

PROPOSITIO LV.

Si spatium specie et magnitudine datum sit,
et latera ejus magnitudine data erunt.

Sit spatium A specie et magnitudine datum;
dico et latera ipsius data esse magnitudine.

Exponatur enim positione et magnitudine
data recta BF , et describatur ab ipsâ Br ipsi A
et similis et similiter posita figura A 5 data utique

est donné; la figure E est donc donnée; la droite KA est donc aussi donnée. Mais
ne est donné; la raison de He à KA est donc donnée ( 1). Mais H9 est à KA
comme ra est à E2; la raison de TA à EZ est donc donnée. Mais A est semblable
à B ; les côtés reSIants auront donc une raison donnée avec les côtés restants ( 55 ).

Mais que A ne soit pas semblable à B ; le reste se démontrera comme dans la
démonstration précédente.

’ PROPOSlTION LV.
Si un esPace est donné d’espèce et de grandeur, ses côtés seront donnés de

grandeur.
Que l’espace A soit donné d’espèce et de grandeur; je dis que ses côtés sont

donnés de grandeur.
Car soit BI’ une droite donnée de position et de grandeur; sur Br déterivons

la figure A semblable à A et semblablement placée, la figure A sera donnée

.æàA.;.v;. .4;-.a..)wun a... .s Uï -
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’ A: I n a«Pour N4 76 A 7a) aidez. Km Èvrei oi7rà décloua";

793 [salifiez edô’et’otç 7h"; Br Jedopêvoy 75 276215

V A ’ Ioflag oiyotye’ypom’rou To A’Jxeîosrou sipo: au) Té A

A

X N
793 peyÉÔeI. Aides-ou A? un 78 A’ A570; o’t’pot TOU

A wpôç 7:3 A 9092:2. Koci gant: 574010116 73 A 753 A’

A030; défiez 7&7; El 7rp8ç "rait! B1" 90921,; AoôeÎo-oo

«9è a; BT7° 9095701 o’z’pot nazi f2 El. Koti éon-l A570;

727; EZ wpàç Tait! EH dodelç’ ÆoÛeTa-ot oi’poo au) si

EH. Ami Toi déni (N nazi incisa-n 7&1: Ann-(37
7;).eupo’iy8 déferra: tu; (agissez,

A A A Q 2.

Eau) xwpr’ov Té KAMNE dedapce’vov 7g?” ont:

t w le . A! l’I a C A t 9 N30(1qu M272 El 27(4) 071 ".151! 7T ÉUPGU ŒU’TOU

a N Ifedayin! sur) 7go payerez.

A specie. Et quoniam a datâ magnitudine rectâ.

BP data specie figura desëripta est A 3 data
igitur et A magnitudine. Data est autem et A 5

ratio igitur ipsius Aad A data. Et est similis
A ipsi A; ratio igitur ipsius EZ ad BP data.
Data autem Br; data igitur et EZ. Et est ratio
ipsius EZ ad EH data 5 data igitur et EH. Propter

eadem ’utique et unumquoque reliquorum la-

terum datum est magnitudine.

ALITER.

Sit spatium KAMNE dalum specie et magni-

tudine; dico etflatera ejus data esse magni-
tudine.

d’eSpèce.’ Puisque sur B , r, donnée de grandeur, on a.décrit la figure A donnée

d’espèce , la figure A est donnée de grandeur (52). Mais A est donné; la raison de
A à A est donc donnée (1). Mais la figure A est semblable à la figure A; la raison
de E2 à Br est donc donnée (54) ; mais Br est donné; El est donc aussi donné. Mais
la raison de EZ à EH est donnée (déf. 5) ; le côté EH est donc aussi donné. Par
la même raison, chaman des autres côtés est donné de grandeur.

AUTREMENT.

Soit l’espace KAMNE donné d’espèce et de grandeur; je dis que ses côtés

sont donnés de grandeur.
x
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Arayeypa’çâw 9m”) oimi 75’; MN 7e7poiymov

73 M0° dédia-roc; cipoo 71,3 eider. AAÀoi. uni 7è AN’

A570; oille: in) 70:7 AN W93; 75 M0 4332:2. Aa-

Describatur enim ex MM quadratum M0;
datum est igitur specie. Sed et ipsum AN ; ratio
igitur est ipsius AN ad M0 data. Datum autem

Il!

Sir (9è 73 AN 7g? peye’ô’et’ ÆaGËv il): un)! 73

M0 753 peyiô’et. Koti in: 727906160701; 7ai M0
oivrà 75; MN’ d’oeil! zip: En) 7d aimé 7Î1’ç MN’

dodelina oipoo inlv ri MN 7ai panama. Ami 7ai
aérai «in nazi Énée?» 75v MA, AK, K57 , EN dû-

e m r a l N la.E171 6071 Ted H276 il.

11130124212 yç’.

Eoiv (No t’a-07:51:14 arapotÂMÀo’ypozppoo 9793;

d t y I . u I c t A.«ANA: A0701: 6901 æEÆGIAEVOV and: wç n 7cv

wpzâwu wÀeupoi 7:96; 713w 705 ËEUTa’pou wÀsupoiv

r! e x a. I t t d tou-rwç n Àomn 7cv &U’Tapou wÀeuPat 7rpoç m’ n

AN magnitudine. Datum igitur et Mo magni-
tudine. Et est quadratum Mo ex MM; datum
igitur est ipsum ex MN; data igitur et ipsa
MN magnitudine. Propter eadem utique et
unaquæque ipsarum MA. , AIC , K5 , EN data
est magnitudine.

PROPOSITIO LV1.

Si duo æquiangula parallelogramma inter se

rationem habeant datam; erit ut primi latus
ad secundi latus ita reliquum secundi latus ad

Sur MN décrivons le quarré M0 ( 46. 1 ); il sera donné d’eSpèce. Mais AN l’est

aussi; la raison de AN à M0 est donc donnée (49). Mais AN est donné de gran-
deur; donc M0 est aussi donné de grandeur( 2 Mais M0 est le quarré de MN ;
le quarré de MN est donc donné; donc MN est donné de grandeur. Parla même
raison, chacun des côtés MA, AK , KE, EN est donné de grandeur.

PROPOSITION LV1.

Si deux parallélogrammes équiangles ont entre eux une raison donnée, un
côté du premier est à un côté du second comme l’autre côté du second est à la

lII. 5o

.rr-ætm, æ. ,
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Ê7a’pot 705 "palma 71’Âeupoia A6707 Ëxu Æeâolue’vov,

Plu 78 wapot).7tn7to’79oq.c,uov 3x21 wpàç 783 WdPŒÀ-

ÀnÀéypaluptov.

Au’o 70E? ÏFO’yalVlot wœpotÀÀnÀégpotMuot Toi. A ,

B wpàç c’éÀÂHÂŒ A6701! izba) «flânocher Ain)

5,71;le à; ri TA wpôç mir El minon; EHvrpâç du
il T6 A5701! i962; définition 311 73 A wapaAÀnAé-

Wagner wpàç 7è B wapaÀAnAéyfoqxlxw.

O

K

EzCeCAn’aô’w yu’p i7; aria-alu; "ni; T6 eÔÛeTot’l

ai I’K, nazi wewonirôw 65; il TA wpàç Tilt! El od-

Tœç ri EH 77,33; ’T’IlV TK, nazi ŒUMWZWÂMPCdïôw 7è

TA wapotÀÀnÀo’ypayluov. E7rei 0311 imiv à; ri

TA 7:98; suiv E2 «in»; il EH 7:93; "nia! TK, l’a-n

à; ici-Tu: il TA KA’ 2,7711! o’t’pot (il; ri KA 7p);

’nlv El 037w; a; EH 7:78; "mir TK. Koci flapi l’a-oz;

ywl’llotç Toi; riflé TKA , HEZ ai 7rAwpoci dy’rnre-

2l 2 N t t N N7ro’y3otm’ l’a-av orpat en: aztô 7olKA70p HZ. K11!

quam alterum primi latus rationem habet das
tam , quam parallelogrammum. habet ad pa-
rallelogrammum.

Duo enim æquiangula parallélogramma A,

B , inter se rationem habeant datam; dico esse

ut FA ad EZ ita EH ad quam T6 rationem
habet datam , quam A parallelogrammum ad
B parallelogrammum.

Producatur enim in directum ipsi To recta
TIC, et fiat ut FA ad EZ ila EH ad rK, et
compleatur TA parallelogrammum. Quoniam
igitur est ut FA ad EZ lia EH ad FIC, æqualis
"autem est FA ipsi KA; est igitur ut KA ad EZ
ita EH ad FK. Et circa æquales angulos PICA,
HEZ laiera reciproca sum; æquale igitur KA
ipsi HZ. Et quoniam ratio est ipsius A ad B

droite avec laquelle l’autre côté du premier a la raison donnée, c’est-à-dirë
celle que l’un (les parallélogrammes a avec l’autre parallélogramme.

Que les deux parallélogrammes équiangles A, B ayent entre eux une raison
donnée; je dis que TA est à Ez comme EH. est a la droite avec laquelle to a la
raison donnée, c’est-a-dire celle que le parallélogramme A a avec le parallé-
logramme B.

Car menons la droite rK dans la direction de r6; faisons ensorte que TA soit
à Ez comme EH est à rK (12. 6) , et terminons le parallélogramme TA. Puisque TA
est a Ez comme EH est à rK, et que TA est égal à KA ( 54. 1 ); la droite KA est à
EZ comme EH est à rK. Mais les côtés autonr des angles TKA, HEZ sont réci-

proquement proportionnels; KA est donc égal a Hz ( i4. 6 ). Mais la raison

x



                                                                     

i7") Àéyoç ic’ri 705 A 7433; ’75 B «9052i; , 7001! d?

76 B 743 TA’ N570; oi’pot 277i 705 6A wpàç 73 TA

909d; Qç (Pi 78 6A wpâç 70’ TA 037w; si (9T wpàç

A l x N d t l I n t7M TK’ zou 7nç 6T apot 7rpoç 7m! TK A070; 29-;

Men. Kotl indic-71v à; in TA 7rpàç mir El 057w;

si EH wpàç 7M TK , ridé 6T wpàç 791v TK Àéyov

a] I il l I A t . Ilaxe: Æoôewœ, et 70 A xwptov 7rpaç 7o B 277w
o’t’poc à; si TA 7rpàç 725:1 E2 ail-m; 2; EH wpàç ilr

136T Adam! Ëxet, 3V 7è A xwpiov wpèç 78 B

xwpiovô.

npOTAziz vë’.

Boiv «figeât! xwpiw rampai âaûeîb’otv eôûeîowï 7m-

patCÂnÔ’ëÏ Ëy Jeîope’rp yawl; , décloua 76 77min;

75g wapotCoAiiç.

Aoô’èv 7oËp 75 AH wapoi Æoûeîa-otv 7P": AB 7m-

potCeCÀiio’ô’w Ëv dedoptét’p yawl; 737 576 TAB’ A470)

371 33627016 i77w il TA.
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data , æquale autem B ipsi TA; ratio igitur est

ipsius 6A ad TA data. Ut autem 9A ad TA ita.
91’ ad PIC; et ipsius or igitur ad TIC ratio est

data. Et quoniam est ut TA ad EZ ita EH ad
TIC, ipsa autem 6P ad TIC rationem habet
datam, quam A spatium ad B; est igitur ut
FA ad EZ ita EH ad.quam or rationem habet,
quam A spatium ad B spatium.

PROPOSITIO LVII.

Si datum spatium ad datam rectam appli-
catum fucrit in dato angulo, data est latitudo
applicationis.

Datum enim spatium AH ad datam AB appli-
cetur in dato angulo PAR; dico datam esse TA.

Describatur enim ab ipsâ AB quadratum E3;

datum igitur est E3. Et productæ sint ipsæ
EA , ZB , PH ad puncta A, 6. Et quoniam

datum est utrumque ipsorum E3, AH; ratio

de A à B est donnée, et B est égal à m; la raison de oA à TA est donc donnée.
Mais on est à TA comme or est à rK ( 1. 6); la raison de or à TK estdonc donnée.

ais TA est à EZ cOmme EH est à rK, et or a avec rK la raison. donnée, savoir
celle de l’espace A à l’eSpace B; le côté TA est donc à EZ comme EH est à la

droite avec laquelle or a la raison donnée, savoir celle que l’espace A a avec
l’espace B.

PROSOSlTION XVII.

Si un espace donné est appliqué à une droite donnée, dans un angle donné ,-

. i - rla largeur de l’application est aussr donnée.
Qu’un espace donné AH soit appliqué à une droite donnée AB, dans un angle

donné rAB; je dis que TA est donné.

Sur AB décrivons le quarré EB; la figure EB sera donnée. Prolongeons EA , 2B,

TH vers les points A, o. Puisque chacune des figures E8, AH est donnée, la

. . -! . dg.fi;,ç. mm. 4;-.Afxxggnnam ., 1.;
UKYJN l-t
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73 AH «90621:. 170v d’3 73 HA 753 AG’ Arion â’pot

mal 705 EB 7rp3ç 73 A6) doôeiç3. 077e mol 7d;
EA 77,03; trin AA A670; 2’67) «l’oasis. Ian d’à il EA

igitur ipsius En ad AH data. Æquale autem
HA ipsi A6; ratioigitur et ipsius EB ad A9 data;
quare et ipsius sa ad AA ratio est data. Æqualis

a z
A B

rAHo
7fiAB° A6742; i’a’7l défet nui 75’; BA 7rp3ç 731,4 AA

châtia Kotl iml doêeîai Écrit! ri 157:3 TAB
vouliez, 1’51’5 ai :3773 AAB dodeÎb-a’. t’a-71’ Mimi

sipo. si 15973 TAA inti 423an E77: illi nazi
il 1573 TAA «hâtive, 3p93 7aip’ Mimi oipot il
57:3 ATA cheik-ci 2’771’ ÆE’ÆO’TGU â’pot 73 ATA

7pz’7wvov 76,3 eider A670; oipot ion-i 7H; TA 7rp3ç

7315 AA étêtiez Tiiç d’à AA 7rp3ç 737 AB A370;

ici-Tl (90321? nazi 75g TA o’t’pot 7rp3ç finir AB A670;

irri «9092:2. Kati 36-71 daSeTO’ot ri BA’ Êoô’e’Ïa-ot

oipot and ri AT. Koti irri 73 72min; 703 deot-

CÀiijxœ70ç7. l

autem BA. ipsi A3; ratio est igitur et ipsius BA

ad AA data. Et quoniam datus est PAR angu-
lus, quorum et ipse AAB datus est; reliquus
igitur TAA est datus’. Est autem ipse TAA datus,

reclus enim; reliquus igitur ATA datus est;
datum est igitur ATA triangulum specie ; ratio
igitur est ipsius FA ad AA data. Ipsius’autem

AA ad AB ratio est data; et ipsius TA igitur
ad AB ratio est data. Et est data ipsa 13A;
data igitur et ipsa AP, et est latitudo appli-
cationis.

raisoii de EB à AH est donnée. Mais HA est égal à Ao( 55. 1 ); la raison de E3
à Ao est donc donnée; la raison de EA à AA est donc donnée( r. 6 Mais B10
est égal à AB ; la raison de BA à AA est donc donnée. Mais l’angle rAB est donné,

et l’angle AAB est aussi donné; l’angle restant rAA’est donc aussi donné (4).
Mais l’angle TAA est donné, car il est droit; l’angle restant ATA est donc donné

(52. 1) ( 4 ); le triangle ATA est donc donné d’espèce (40); la raison de TA à
AA est donc donnée (défi 5 ). Mais la raison de AA à AB e5t donnée; la raison de
TA à AB est donc donnée (8 ). Mais BA est donné; la droite AT est donc donnée
(2) ; la largeur de l’application est donc donnée.
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PROPOSITIO LV111.

Si datum spatium ad datam rectam applicata
fuerit deliciens datâ specie figurât, datæ sunt
latitudines defectûs.

Datum enim spatium TA ad datam AA ap-
plicetur, deficiens datâ specie figurâ FA; dico

datam esse utramque ipsarum ra , BA.

92

F

A

huchât.) yàp ai AA «fixez navrai 73 E oa-

[4270!” 9066m oipot 277M ri EA 797 peyæ’ôefi. Kotl

oivaeypoitpôw oi7r3 75; EA 76:5 TA 3,140101! un)

BA

Secetur enim AA bifariam in puncto E; data
igitur est ipsa EA magnitudine. Et describatur
ab ipsâ EA ipsi FA simile ct similiter positum

. , , . . t x rectilineum BZ, et construatur figura; datum estopterai; amurer EUS’U’yPatMMOV 7o BZ, zou notTot- I U I I p
, . .. . a .3 r N igitur et EZ spec1e. Et quoniam a data rectâ EA7e7pottp9œ 7o axnptot’ æêæÛTGU apot au: 7o EZ 7go I l

data spec1e figura EZ descnpta est; data est
t:

eider. Keti inti oi7r3 d’adopts’vnç eôô’eiotç 7âç EA

N ’ 1? lded’opte’vor 7go tilde: etde; &deé7pat7f7’atl 7o EZ°

PROPOSITION LV111.

Si un espace donné est appliqué la une droite donnée, et si cet espace est
défaillant d’une figure donnée d’espèce , les largeurs du défaut sont données.

j Qu’un espace donné TA soit appliqué à une droite donnée AA, et que cet espace
t soit défaillant d’une ligure rA donnée d’espèce; je dis que chacune des droites .

r13 , BA est donnée.

Car partageons AA en deux parties égales au point E (10. 1); la droite 13A
sera donnée de grandeur(2). Sur EA, décrivons la figure rectiligne E2 sem-
blable a la figure TA et semblablement placée ( 18. G) , et c0nstruisons la figure;
la ligure EZ sera donnée d’espèce. Puisque sur la droite dOnnée BA, on a décrit

l la ligure EZ donnée d’espèce; la ligure E2 sera donnée de grandeur (52). Mais
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igituri psa EZ magnitudine. Et est æqualis ipsis
AP, K9; datæ sunt igitur et ipsæ AT, K6 magni-

tudine. Et est ipsa AT data magnitudine, sup-
ponitur enim; reliqua gitur 1C9 data est mag-
nitudine. Est autem et specie data , similis
enim ipsi TA; ipsius 61C igitur data sunt la-
tera; data igitur est ipsa TCP. Et est æqualis
ipsi EB; data igitur est et ipsa EB. Est autem
et RA data; et reliqua igitur AB data est. Et
ratio ipsius BA ad Br data; data igitur est et
ipsa BI’.

PROPOSITIO LIX.

Si datum spatium ad datam rectam appli-
cetur, excedens datâ specie figurâ, datæ sunt
latitudines excessûs.

Datum enim spatium AB ad datam AP ap-
plicetur , excedens datâ specie figurâ TE; dico

datam esse utramque ipsarum 9P , TE.

il

cette ligure eSt égale à la somme des figures Ar, Ko ( 56, et 45. 1 ); la somme
des ligures AT, Ko est donc donnéùle grandeur. Mais Ar est donné de grandeur,
par supposition; la ligure restante Ko est donc donnée de grandeur ( 4 ). Mais
elle est donnée d’eSpèce, car elle est semblable à la figurera; les côtés de la ’

figure oK sont donc donnés ( 55 ); la droite Kr est donc donnée. Mais elle est
égale à ’EB (54. 1); la droite EB est donc donnéé. Mais EA est donné; la droite
restante AB est donc donnée (4). Mais’la raison de BA à Br est donnée ( dél. 5);
donc Br estrdonné’( 2

PROPOSITION LIX.

Si un espace donné est appliqué à une droite donnée, et si cet eSpace est
excédent d’une figure donnée d’espèce, les côtés de l’excès sont dOnnés.

Qu’un espace donné AB soit appliqué à une droite donnée AT, et que cet espace

soit excédent-d’une ligure r8 donnée d’espèce; je dis que chacun des côtés or,

rE est donné.

«MJ-p.3." m7; Enfin-www - . 7’ ’...a--...... à x
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Secetur enim bifariam AE in Z puncto, et

describatur ab ipsâ EZ ipsi FB simile et similiter

positum ZH 5 circa eadem igitur diametrum est
ipsum ZH cum ipso P35 ducatur ipsorum dia-

meter 6EM, et construatur figura. Et quoniam
simile est F8 ipsi 2H , datum est autem FB
specie; datum igitur est et ZH specie; et descrip-
tum est a datâ rectà 2E; datum igitur est ZH

magnitudine. Est autem et AB datum; data
igitur sum AB , 2H magnitudinc. Et sunt æqualia

ipsi KA; datum igitur est KA magnitudine. Est
autem et specie , simile enim est ipsi P3; ipsius
KA igitur lattera data.- sunt magnitudine; data
igitur est K6. Et ipsa KF data est, æqualis enim

est ipsi ZE 5 reliqua igitur F6 est data, et ra-

Car partageons ne en deux parties égales au point z; sur 2E décrivons la figure
2H semblable à rB et semblablement placée ( 18. 6 ); la figure 2H sera autour de
la même diagonale que la figure rB (26. 6); menons leur diagonale 6EM, et cons-
truisons la figure. Puisque r3 est semblable à ZH , et que rB est donné d’esPèce ,
la figure 2H sera donnée d’espèce. Mais cette figure est déCrite sur la droite
donnée 2E; la droite 2H est donc donnée de grandeur (52). Mais A8 est donné;

la somme des ligures AB, 2H est donc donnée de grandeur. Mais la somme de ces
figures est égale à KA (56 et 45. 1); la figure KA est donc donnée de grandeur
Mais cette figure est donnée d’espèce, car elle est semblable à r8; les côtés de
KA sont donc donnés de grau leur (55); la droite K9 est donc donnée. Mais Kr est

A; donné , car il est égal à 215(54. 1 ),- la droite restante r6 est donc donnée. Mais

i
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ËMÏQ and il 6B.

nporAzrs 2’.

Eo’w wœpctMnAéypappov Jeâ’ope’rov et; sicle:

aux) 753 payés-et ’ô’ed’opévr.» whipcord «651195 il

pelwûfy’, défont; Toi. 7min 703 yvoâpovoç.

’HaPœÀÀnÀôypatMuov 7è? 78 AB J’adolxe’vov au;

27’921 ne) 743 peys’ôet unifia-9a) 741672909 fedayin)

yvaâyow 74a” ETBAZHt iléus 3’17 J’oÛeîo’aÉ En":

êüd’répœ 75V TE, Al.

tionem habet ad 93 datam ; data igitur est
et 63.

PROPOSITIO LX.’

Si parallelogrammum datum specie et magni-
tudine , dato gnomone augeatur vel minuatur,
datæ sunt latitudines gnomonis.

Parallelogrammum enim AB datum specie et
magnitudine augeæur primum dato gnomone
EFBAZH 5 dico datam esse utramque ipsarum
r3, AZ.

’21

Z A
Borel 702;: dosât! in.) T31 AB, in) à? and 5

EFBAZH 71161401! 3062:? ml gÂOV cipct 73 AH
«fadât! in", AÀAà nazi 797 aidez, ËMany 70:”) 59-71

79’)" AB° 705 AH d’un ËeJ’oye’ml shit! ai wAeuFau’.

A

Quoniam enim data est AB, est autem et
EFBAZH gnomon datus; et totum igitur AH
datum est. Sed et specie, simile enim est ipsi
AB 5 ipsius AH igitur data sunt latera; datum.

cette droite a une raison donnée avec 6B déf. 5 ); la droite eB est donc
donnée ( 2

PROPOSITION LX.

Si un parallélogramme donné d’espèce et de grandeur, est augmenté ou
diminué d’un gnomon donné , les largeurs du gnomon sont données.

Que le parallélogramme AB, donné d’eSpèce et de grandeur, soit augmenté

du gnomon ErBAZH ; je dis que chacune des droites TE, A2 est donnée.
Car puisque AB est donné, et que le gnomon ErBAH est aussi donné, l’espace

entier AH sera donné. Mais cet espace est donné d’espèce, car il est semblable
à AB (26. 6) 5 les côtés de AH sont donc donnés (55) ,- Chacune des! droites AB,
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me) 7è,» fadât! En: 78 AH, 05 à ErBAZH

guipon! 90921,; Êrrr Àomàv 01’ch qui AB (hein!
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igitur est utraque ipsarum AE, ’Az. Est au-
tem et utraque ipsarum FA , AA data; reliqua
igitur utraque ipsarum EF , ZA est data.

Rursus autem parallelogrammum AH datum
specie et magnitudine minuatur datg gnomone
EFBAZH; dico datam esse utramque rectarum
ra, AZ.

Quoniam enim datum est AH , cujus EFBAZH

gnomon datas est; reliquum igitur AB datum
est. Sedet specie, simile enim est ipsi HA;
ipsius AB igitur latera data sunt 5 datum igitur

est utrumque laterum FA, AA. Est autem et
utrumque laterum EA , AZ datum; et reliqua
igitur utraque ipsarum EF, AZ data est.

A2 est donc donnée. Mais chacune des droites TA, AA est donnée; chacune des
droites restantes Br, 2A est donc donnée aussi ( 4).

Mais de plus, que le parallélogramme AH, donné d’eSpèce et de grandeur,
soit diminué du gnomon donné ErBAZH; je dis que chacune des droites r15,
Al est donnée.

Car puisque’AH est donné, et que le gnomon ETBAZH est donné aussi,la surface

restante AB est donnée (4). Mais cette surface est donnée d’espèce, car elle est
semblable à HA (26. 6); les côtés de AB sont donc donnés (55); chacune des
droites rA, AA est donc donnée. Mais chacune des droites BA, AZ est donnée;

Te www WVWW-.

chacune des. droites restantes Jar, Al est donc donnée (4).

Il]. 5r
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03:12 Æfieêïfi’i’ Ëî’rw il 5775 ZTB Maria, au) A570;

Ewl 727; 2T wpèç finir TB J’o9eiç’ dudit: a’c’pœ Émia

70’ ZB wupaÀÀnÀéypaptpw en; eider. Aidons: d’à

753 27:92: 18 AZTB eîÆoç , au) àmye’ypatnrm (27:3

7:7; 1575; 253*252; 7:7; TB wapuÀÀriàéypœyyoy

PROPOSITIO LX’I.

Si ad datæ specie figuræ unum laterum paral-

lelogrammum spatium applicetur in dato an-
gulo’, haheat autem figura ad parallelogrammum

rationem datam , datum est parallelograminum
specre.

Etenim ad datæ specie figuræ AZTB unum
laterum PB parallelogrammum spatium FA ap-

plicetur in date angulo ATB, ratio autem sit
figuræ AT’ ad FA parallelagrammum data; dico

datum esse ipsum FA specie.

Ducatur enim per punctum quidem B ipsi
ZF parallela BH , per punctum Z vero ipsi PB
parallela ZH, et producantur ipsæ ZP, HB ad
K, O puncta. Quoniam igitur datus est angu-
lus ZFB , et ratio est ipsius Zt’ ad FB data;
datum igitur est ZB parallelogrammum specie.
Data est autem specie figura AZTB , et des-
criptum est ah eâdem recta; TE parallèle-

PROPOSITION LXI.

Si un parollélogramme est appliqué à un côté d’une figure donnée d’espèce

dans un angle donné, et si cette figure a une raison donnée avec ce parallélo-
gramme, ce parallélogramme est donné d’espèce.

Que le parallélogramme m soit appliqué à un des côtés r3 de la figure AZTB
donnée d’espèce, dans l’angle donné ATB, et que la raison de la figure AT au
parallélogramme m soit donnée; 365555 que TA est donné d’eSpèce.

Car par le point B menons la droite EH parallèle à tr, et par le point z la
droite 2H parallèle à TB( 51. 1 ). Prolongeons zr, HB vers les points K, o.
Puisque l’angle er est donné ( déf. 5 ), et que la raison de zr à r3 est aussi
donnée, le parallélogramme ZB sera donné d’espèce. Mais la figure AZTB est
donnée d’espèce , et sur r8 on a’décrit le parallélogrammeZB donné d’espèce;

a - me? LAT..îam v--r- «si w- ü
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æeæoflévav 74.). ente, Ta 234. A570; 4,0, 25-7) .705 grammum datum specie ipsum ZB ; ratio igitur

A1,. gnou; m’a; 73 23 qudÂMÀo’WdMuoy à- est figuræ A]? ad parallelogrammum ZB data.

«321;. To3 à); AZTB vrpàç 73 TA Aégzoç ion-i J’oûelç,

57:51;);ûwJMNWflYOWJxè 734.1375 K3. MW; 54,5; quoniam supponitnr , æquale autem P ipsi

K3; ratio igitur et ipsius K13 ad PH est data;

’Ipsius autem AZFB ad FA ratio est data ,

N ’ N N el b Naux? 1’00 KB wpàç 70 TH 20-756 (heur (une un; 7M

errpiç 715;! TKAo’yoçËtr’ri 6’0921ç.T3ç JÈZT 07,00; quatre et ipsius 2P ad PIC ratio» est data.

AKAQ

mir-TE AégzoçËa-ri dodu? nul qui; Br 3px wpèc Tilt!

’ ’ N I ’ c l . l IrK Maya; en) 909,12. K4; me) 309,150, en", ,4 Br igitur ad TK ratlo est data. Et quoniam
datus est ZTB angulus; et ipse deinceps igi-Ôwè ZTB ywviat’ nui il icpeEiiç cipal; :370 BTK 2’0’TÏ7

tur BFK est datas. Est autem et BTA an-doûeî’aœ. Ber-n à? me) 2’157?) BTA 7wviœ7 étêtions

Mimi cipat a; 5770 ATK foeeîa-ci ËWIVS. En: d’à 3111W dams; reliquus igitur AFK dams 65h-

natl â’tiwè AKT 70min 4292704, in 72059 i079 737

57è KTB’ Mimi aî’pat il Ô7r31° TAK in: 90927000

dédora: 01,90: hi AKT Tpiywyov 74,3 eider A670; «sipo;

207i Frïç AT 7790; Fuir TK J’oÛei’ç. Tif; (il: KT 7:96;

’n’w TB A670; Éva-i dodu? and qui; AT alpe: 7rp0ç

enim est ipsi KT’B; reliquus igitur TAK est

datus; datum est igitur AKF triangulum spe-
cie; ratio igitur estipsins AF ad FIC data. Ipsius
autem KP ad PB ratio est data; et ipsius Av

la raison de la figure AT au parallélogramme ZB est donc donnée (49 ). Mais la
raison de AZTB à TA est donnée , par supposition , et TA est égal à KB ( 55. 1 ); la
raison de KB à rH est donc donnée (8); la raison de Zr à TK est donc donnée
aussi( I. 6). Mais la raison de Zr à TB est-donnée ( déf. 5 ); la raison de BT à
TK est donc donnée Mais l’angle ZTB est donné; l’angle de suite BTK est donc

donné aussi ( 15. 1 ) (l. ). Mais l’angle BTA est donné; l’angle restant ATK est
donc donné ( 4). Mais l’angle AKT est dOnné , car il est égal a l’angle KTB (29. 1);

l’angle restantrAK est donc donné (52. 1 )(4)i le triangle AKT est donc donné
d’espèce ( 4o ) ; la raison de AT à TK est donc donnée (dél’. 5 ). Mais la raison de

Ipsius autem ZP ad r3 ratio est data; et ipsius

Est autem et AKP angulus datus, æqualis

, 2.. ; . v,

l r-t ’,t.;...3t-.g ’... . . . .-** v .-, ,1 , » a x...;... A. . .uw-ë-aîeÜWW’J-Wfl A ’
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nrorAziz 58’.

Boit: déc 2692102: 7196; dAAn’Aœç A6709 3950m

d’adolas’yor , un) civet) page" dm) fait! 7t7ç1 Midi; d’é-

doptivov 765 ei’d’u ei’doç, 067:6 dÊ 75; i76pœç galapiat!

wœpotAAnAâvypatptpov Ëv d’adopting yttria, 696p «Pi

76 aida; moi; 76 WdPœAAnAo’ypctpjuoy A6’yov de-

d’olotêvow dîdonz 76 wapotAAnAo’gzpatyyav 703 eider.

A60 yàp 0692320: et; AB, TA wpàç dAAn’Aaç

A6701! Ëx67w00tv d’adhérer, nazi dvœyegpaiqodw

dard Mir 727; AB dedoptéror 755 tilde: aida; 75 AHB,

dard d’à 717; TA wapctAAnAiiypocpluor 76 AZ il! da-

doptz’rp yawls; 71:1" J775 ZTA, A670; d’à 60-70) 708

A15B ei’d’ouç 71726; 7d ZA wapaAAnAo’ypœptptoy d’0-

S-eiç’ A6700 671 d’ed07al 76 AZ WanÀÂnÂo’ypstM-

par 743 eider. vAvœyeypaiçew 76j) 0i7rd 727; AB 703 2A damoit

and ripoit»; armerai! wapacAAnAdyFotluMor’ 76 AH.

i 404 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
igitur ad PB ratio est data. Et est datas ATB
angulus ; datum est igitur TA parallelogram-
mum specie.

PROPOSITIO LXII.

Si duæ rectæ inter se rationem habeant
datam, et descripta Sit ab unâ quidem data
specie figura, ab alterâ vero spatium paralle-
logrammum in dato angulo , habeat autem fi-
gura ad parallelogrammum rationem datam ;
datum est parallelogrammum specie.

Duæ enim rectæ AB , TA inter se rationem

habeant datam, et descripta Sit ab ipsâ qui-
dem AB data specie figura AEB, ab ipsâ vero
TA parallelogrammum AZ in dato angulo ZPA ,

ratio autem Sit figurœ AEB ad ZA parallela-
grammum data 5 dico datum esse parallelogram-

mum A2 specie.

Describatur enim ah ipsâ AH ipsi ZA simile

et similiter positum parallelogramm-um AH. Et

KT à BT est donnée; la raison de AT à r3 est donc donnée ( r) Mais l’angle ATB
est donné; le parallélogramme TA est donc donné d’espèce ( déf. 5 ).

PROPOSITION LXII.

Si deux droites ont entre elles une raison donnée, si Sur l’une d’elles on
décrit une figure donnée d’espèce, si sur l’autre on décrit un parallélogramme

dans un angle donné, et si cette figure a une raison donnée avec le parallélo-
gramme; le parallélogramme est donné d’espèce.

Que les deux droites AB, ra ayent entre elles une raison donnée; sur AB dé-
crivons une. figure AEB donnée d’espèce , et sur TA , dans l’angle donné 2m , dé-

crivons le parallélogramme A2; que la raison de la figure AEB au parallélogramme
ZA soit donnée; je dis que le parallélogramme AZ est don’né d’espèce.

Car sur AB construisons le parallélogramme AH semblable à ZA et semblable-

f , -WV- a- -flA Ï, . A n’a-9*” i 7’; V." -zg;.. maïiràvfis I 54-),4W VM’Q. Alma..- r 1.:- Je
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Kai inti A670; 727; AB qui; 76v TA d’oder’ç

60’7r3, and aira7é7pvat7r70u 0i7r6 75v AB, TA lipome

and êptor’œç refluera 06067804147000 7ai AH, ZA’

E

l
A670; déprit 307i 70:7 AH 7276; 76 ZA d’oûer’ç. To6

d’6 ZA wpàç 76 AEB A670; in) d’aider? nazi 706

AEB cippe 7rp6ç 76 AH A670; 607i d’oder’ç. Kati

60-17 d00e7000 ri 6976 ABH Marier , in 7069 i771 75
67:6 ZTAt iwei 051! ded’zwe’vou 7l; eider ei’d’ouç 705

AEB 7:41:06 ,ur’ow 765v wAeupâv 767 AB ded-

CÉCAH-rotr 76 AH il! d’adoptz’rjt 70014:; 7j? 6’76

ABH, irai A670; 5’076 703 AEB ei’d’ouç 7rp6ç 76

AH fldFdÀÂnÀtinFatluluOV doeer’ç’ déd’070tr défet 76

AH 7go" eider. Kari 607w dyarov 703 ZA’ d’éd’anu

Il, N l N .Icipal. mu 7o ZA 7rd eider.

quoniam ratio ipius An ad TA data est, et
descripta sunt ab ipsis AB, FA similia et si-
militer posita: AH, ZA; ratio igitur est ipsius

AH ad ZA data. Ipsius autem zA’ ad A123 ratio

est data; et ipsius AEB igitur ad AH; ratio est
data. Et est datus ABH angulus , æqualis enim

est ipsi ZPA; quoniam igitur ad unum late-
rum ÇAB datæ specie figuræ AEB applicatum

est ipsum AH in data angulo ABH, et ratio
est figuræ AEB ad AH parallelogrammum data,

datum igitur est ipsum AH specie. Et est si-
mile ipsi 2A; datum est igitur et ZA specie.

ment placée ( 18. 6 ). Puisque la raison de AB à TA est donnée, et que sur AB ,
TA on a décrit les figures AH, ZA semblables et semblablement placées, la raison
de AH à 2A sera donnée (5o). Mais la raison de ZA à AEB est donnée; la raison de
AEB à AH estdonc donnée (8). Etpuisque l’angle ABH est donné , car il est égal à
l’angle er; qu’à un des côtés AB de la figure AEB donnée d’eSp’èce, on a appliqué

la figure AH dans l’angle donné ABH , et que la raison de la figure AEB au parallé-

logramme AH est donnée (49); la figure AH sera donnée d’espèce (61 Mais
cette figure est semblable à 2A; la figure ZA est donc donnée d’espèce ( déf. 5 ).

a): ï
’-. q: au:

reflua-N77
a

maïa-æ a

i "i
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E061! 7Pi7wvor 7g?” eider dedape’rov , 76 0276

enraie-7M 76v 7Aeupôv 0:6706 7e7p0i7wvov’ 796; 76

7pr’7wr0v A6701! 65e: dedopte’vov.

150’700 7Pi70wov d’ed’optérov 797 eider 76 ABT, irai

0im7e7paicpôw 6:76 indu-7M; 7:31! 7Aeup0’iiy «6705

7e7por’7wya: 7ai EB, TA, TZ’ A670) 67r irato-70v

707v EB, TA, TZ 7,36; 76 ABT 7917001101: A6707
Î’Eer dedbyiror.

LES DONNÉE’SD’EUCLIDE.

PROPOSITIO LXIII:

Si triangulum speEie datum sit , ab uno-
quoque laterum ejus quadratum ad triangulum
rationem habebit datam.

Sit triangulum ABT datum specie, et des-
cribantur ab unoquoque laterum ipsius quadrata
EB, TA, T’Z ; dico unumquodque quadratorum

En , TA, TZ ad triangulum ABT rationem ha-
biturum esse datam.

Z

A

É7ei 76:7: 6:76 77;; stria-i7; eÔÔe’Ïa; 737; BT e6-

967P0t,u,u0: dedoptivœ 760vei’d’er 0ir0:7e’7p0:770:r à

2’7uxev, 706 ABT, TA° A670; 6’90: 706 ABT 7p6;

76 TA doûeiç. Ami 7ai. 00676: d’6 uni; e’m:7épou

707v E3, ZT 7p6; 76 ABT 7pi’70w0v A670; 207i
d’oô’eiç.

Quoniam enim’ab eâdem rectâ Br rectili-

nea data specie descripta sunt quædam ABT",
FA; ratio igitur ipsius ABT ad TA data. Propter

eadem utique et utriusque ipsorum E3, ÎT ad
ABT triangulum ratio est data.

PROPOSITION LXIII.

Si un triangle est donné d’espèce , le quarré de chacun de ses côtés aura une

raison donnée avec ce triangle.
Soit ABT un triangle donné d’espèce; sur ses côtés, décrivons les quarrés 33,

TA, Tz; je dis que chacun des quarrés 153, TA , Tl aura une raison donnée avec le
triangle ABT.

Car puisque sur la même droite BT, on a décrit (les figures rectilignes quel-
conques ABT, TA données d’espèce, la raison de ABT à TA sera donnée (49).

La raison de chacun des quarrés EB , ZT au triangle ABT est donnée par la
même; raison.
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nrorAzis Ed".

E61: 7pr’7wroy dMCAeiœv 6x31 70min d’adopti-

rm” dye’r’ëov domina Il 76v dMCAerNœv 70min

670726011012 7Aeup06 763v 76v 0i,:.tCAe70:v 7min

7eprexoua-Æv 7Aeupâiv, imita 76 xwpiov 796; 76
7Pi7wy0r A67ov ËEer d’adopte’vor.

E0760 7717031101! 0i,:rCAu7aivrov 76 ABT, 021::-

CAe’Îav 6x01! 7min! 7’th 676 ABT d’ed’ope’vnv,

and drtixô’w i7, e63eiœç 75; BT etiÛe’Îot il BA,

zizi 6x90) 0276 706 A Ë7i 76v AT n0i9270ç ri AA’

A670) 67r ,ue’r’ëo’v ici-w 76 6:76 7ai; AT 761,2 6:76

7:67 AB, BT, 70u7e’0’7r 76 dl; 676 7:31! AB,

BT, ênei’vo 76 xwpior 7p6ç 76 ABT 7pr’70wov A6-

7ov ’2’er d’ed’oltre’ror.

A

A B
E7el 7&9 076070.; 50-7" il 676 ABT 7wt’i’0tg,

N Q ’ N N Ï ’itou n U7ÎO ABA doôeraœ emm. E771 d’6 nazi ri 676
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PROPOSITIO LXIV.
T’a

Si triangulum obtusum habeat angulum da-
tum , quo magis potest latus obtusum angu-
lum subtendens quam latera comprehendentia
obtusum angulum, illud spatium ad triangulum
rationem habebit datam.

Sit triangulum obtusangulum ABT, obtusum
habens angulum ABT datum, et producatur in
directum ipsi Br recta BA, et ducatur a puncto
A ad AP perpendicularis A A; dico quo majus est

quadratum ex Al" quam quadrata ex ipsis AB ,
BT, id est rectangulum bis sub AB, BP, illud spa-

tium ad ABT triangulum rationem habere datam.

T

Quoniam enim datus est ABT angulus, et
ABA angulus datas est. Est autem et AAB datas ,

PROPOSITION LXIV.

’ J lfik www

i Si un triangle a un angle obtus donné, la surface dont le quarré du côté qui
soutend l’angle obtus surpasse la somme des quarrés des côtés qui comprènent
l’angle obtus, aura une raison donnée avec ce triangle.

Soit le triangle obtus-angle ABT ayant l’angle obtus ABT donné, menons la
droite BA dans la direction de 3T, et du point A menons AA perpendiculaire à
AT; je dis que la surface dont le quarré de AT surpasse la somme des quarrés
(les droites AB, 3T , c’est-a-dire que le double rectangle sous A3, BT a une raiSOn
donnée avec le triangle ABT.

Car puisque l’angle ABT est donné, l’angle ABA est donné aussi( 15. 1 )
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ÛeîËraÏ Ëa74’ défont: déprit 73 ABA 7piywvov 753

eî’J’er M’yoç cipal. 717g AA wpôç 7ziv ÀB 900212 E7715.

K4) 307w à; il AA 7135; mir AB 057w; 78 6773

75v AA, Br 7:35; 7è 675 75V AB , El" (3772 nazi
703 57:3 75v AA. , Br 72’p5ç 75 15m3 765v AB , BI’

A670; È0’7i divan? mai 708 a»; Jim 57:8 747w AB,

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

et reliquus igitur AAB dams est ; datum est igitur

ABA triangulum specie; ratio igitur ipsius AA
ad AB data est. Et est;ut AA ad ABita ipsum
sub AA ,IBI’ ad ipsum sub :AA , Br; quare et

ipsius sub AA, BP ad ipsum sub A3 , BF ratio
est data 5 et ipsius bis igitur sub A8 , BP ad Îp-l

A B
BI’ wpâç 7è 1373 7657 AA , Br N574); Ëwiô «9062:2.

AM8; 703 :576 76:! AA, Br wpàç 78 ABT qu’y»-

vov A5943; 3.07) 9092i? nazi 70:7 æ); ipsi 67:3 759

A13 , BT7 wpàç 73 ABT 7pi7wvov A670; Ëmi Éo-

Oel’ç. Kai 72’774 7è J2; 13m3 75v AB, Br êyeîËo’v

30-71 73 5m?» 777; AI’ 75v Jura 75:! AB , El" Éxeiîm

â’pct 7è xwpiov 7:95; 7è ABT 7pi’ywyov A6701! 3’in

r
sum sub AA , BU ratio est data. Sed ipsius sub

AA, BP ad ABP triangulum ratio est data;
et ipsius bis igitur sub AB, Br ad ABP trian-
gulum ratio est data. Et est ipsum bis sub
AB, Br quo majus est ipsum ex AP quam
:ipsa ex ipsis A]! , Br; illud igitur spatium ad
A31" triangulum rationem habet datam.

l I il? Î V l dzæopêyow

l’- Mais l’angle AAB est donné; l’angle restant AAB est donc donné (52. 1 )(4) ; le
G triangle ABA est donc donné d’espèce ( 4o ); la raison de AA à ne est donc donnée

(défi 5 ). Mais AA est à AB comme le rectangle sous an , Br est au rectangle sous
AB , Br ( 1. 6); la raison du rectangle sous AA , Br au rectangle sous AB, Br est
donc donnée; la raison de deux fois le rectangle sous AB, Br au rectangle sous
AA, Br est donc donnée. Mais la raison du rectangle sous AA, Br au triangle ABT
est donnée ( 41. I ) ; la raison de deux fois le rectangle sous AB, B’r au triangle
ABT est donc donnée ( 8 Mais deux fois le rectangle sous AB., Br est la surface
dont le quarré de Ar surpasse la somme des quarrés des droites AB, Br (12. 2);
cette surface a donc uneraison donnée avec le triangle ABT.

’v’ ww- f v’4 «a: - ,V * "v; AV l ’ A: 4 ’47 A N. ,’- I LÇW. A.» A ,27. ’*- mafia: . .,
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7wviaw Jed’opévml 7M tin-0’ ABT, and) rixe!» 50775
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vév in: 7è air?) 75’; Aï 7511 aimai 75v AB, BT,

7ou7a’a’71 75 «il; 157:3: 75v TB, BA, qui; 7è ABT
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PROPOSITIO LXV.

Si triangulum acutum habeat angulum da-
tum 5 quo minus potest latus acutum angu-
lum subtendens quam latera acutum angu-V
lum comprehendentia , illud spatium ad trian-

gulum rationem habebit datam.

Sit triangulum acutangulum ABP , acutum
habens angulum ABF , et ducatur a puncto A
ad BP perpendicularis AA; dico quo minus est
ipsum ex AF quam ipsa ex ipsis AB, BP, hoc
est ipsum bis sub PB, BA , ad ABF triangulum-
rationem habere datam.

A

Quoniam enim datus est ABA angulus , est
autem et ipse AAB datas; et reliquus igitur
BAA est dams; datum igitur ABA triangulum

PROPOSITION LXV.
Si un triangle a un angle aigu donné, la surface dont le quarré du côté qui

50mend l’angle aigu est surpassé par la somme des quarrés des côtés qui comprè-

nent l’angle aigu, aura une raison donnée avec le triangle.
Soit le triangle acutangle ABr ayant l’angle aigu ABT donné ; du point A menons

en perpendiculaire à Br; je dis que ce dontle quarré de Aï est smpassé par la
gomine des quarrés des droites AB, Br, c’est-à-(lire que deux fois le rectangle
sens r13, BA, a une raison donnée avec le triangle ABT.

Car puisque l’angle ABA est donné , et que l’angle AAB est aussi donné, l’angle

restant BAA sera donné ( 51. 1 ) (4); le triangle ABA est donc donné d’espèce; la

Ill. 5a.4

.. Av. ’ .
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7rp3ç 73 ABT 7pi’ywyov Àêyov ’2’er ondoyant).
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specie; ratio igitur ipsius BA ad AA datas
quare et ipsius sub ;PB , BA ad ipsum sub r3,
AA ratio est data; et ipsius bis sub-P3, BA
igitur ad ipsum sub PB , AA ratio est data. Sed

ipsius sub BP, AA ad triangulum ABP ratio
est data; et ipsius bis sub PB , BA igitur ad
ABP triangulum ratio est data. Et est ipsum bis

sub F8, BA, quo minus est quadraturn ex AP
quam quadrata ex AB , BP,- quo igitur mi-
nus est quadratum ex AF quam quadrata ex
AB , Br, illud spatium rad ABr triangulum
rationem habet .datam.

PROPOSITIO LXVI.

Si triangulum datum habeat angulum , reco
tangulum sub rectis datum angulum compre-
hendentibus ad triangulum rationem babel:
datam.

Sit triangulum ABP datum habens angulum
ad A; dico ipsum sub BA, A1” ad ABF trian-
gulum rationem habere datam.

7” 71,-4.*°u*...:..«.m1f?;.:.-7 A «ses- e014il”Îkubfüœajwtwàlfiltëh*4’msg"

raison de BA à AA est donc dOnnée (déf. 5 ); la raison du rectangle sous rB, 13A

au rectangle sous rB, AA est donc donnée( 1. 6); la raison de deux fois le
rectangle sans r13, BA au rectangle sous rB , AA est donc donnée. Mais la raison
du rectangle sous B1", AA au triangle ABr est donnée (41. I ); la raison de deux
fois le rectangle sous rB, en au triangle ABT eSt donc donnée Mais deux fois le
rectangle sous r13, BA est ce dont le quarré de Ar est surpassé par la somme des
quarrés des droites AB, Br ( 15. 2 ); la surface dont le quarré de Ar est surpassé
par la somme des quarrés des droite AB, Br a donc une raison donnée avec

le triangle ABT. i ,PROPOSITION LXVI.

Si un triangle a un angle donné, le rectangle sous les droites qui comprè-
nent l’angle donné, aura une raison donnée avec le triangle.

Soit le triangle ABr ayant un angle donné A; je dis que le rectangle sous BA, Ar
a une raison donnée avec le triangle ABT.
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HxÛw 733p :573 733 B in? 737 Ar né6e7açti

N QBA. 15ml 057 490921073 33-717 7l u7r3 BAT gambe,

N N l a! c;a’7i d’3 nazi il 67:3 BAA «iodera-av au: 2mm) capa. n

l

673 ABA azuriez «ladanum (333’074: alpes 73 ABA

7pi7wvov 79:" eider A673; alpes 377i 75g AB 7rp3ç

73v BA d’oeuf. .0; J’ai il AB 7733; 71’133 BA 03’739; 73

? l N t t c A, cl07:0 7m BA , Al’ 7rpcç 7o 37:3 7m BA, AI" (no-72

N a. t t N t t a N a. ’au: 7cv une 7m BA , A1" 47rpoç 7o u7ro 7m BA ,
AI Àtiyoç ic7l d’odei’ç’ 703 6x3 15773 757 BA, Aï

’7rp3ç 73 ABI’ 7Pi97wvov Myoç 30-7) «9362:2. au) 703

67:3 757 BA, Al" allia: 77,23; 73 ABT 7131710707 A3770;

E773 doûeic.

Ducatur enim a puncto B ad AP perpen-
dicularis BA. Quoniam igitur datas est BAI?
angulus , est autem et ipse BAA datas ; et reli-

A

quus igitur sub ABA angulus datus est; da-
tum est igitur ABA triangulum specie; ratio
igitur est ipsius AB ad BA data. Ut autem AB
ad BA ita ipsum sub 13A , AF ad ipsum sub BA ,

Ar; quare et ipsius sub BA, AP ad ipsum sub BA,

AF ratio est data; ipsius autem sub BA,’ AP ad

ABF triangulum ratio est data; et ipsius sub BA ,

AF igitur ad ABF triangulum ratio est data.

Car du point B menons sur Ar la perpendiculaire BA( 12. 1 Puisque l’angle
BAr est donné , et que l’angle BAA est aussi donné; l’angle restant ABA sera donné

( 52. 1 ) (4) ; le triangle ABA est donc donné d’espèce (40); la raison de AB à’OBA

est donc donnée. Mais AB està BA comme le rectangle sous BA, Ar est au rectangle
sous BA , Ar (r. 6); la raison du rectangle sous BA, Ar au rectangle sous BA, Ar est
donc donnée. Mais la raison du rectangle sous En , A1" au triangle ABr est donnée;
la raison du rectangle sous BA , Ar au triangle ABr est donc donnée (8).

"x u l. - a a A. Arc-5.4--" .
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111307121255.

133w 7Pi7mov Jed’opce’vnv in; ylwviav’ ,5 [127539

J’évawnu ai 7317 9249014277!!! 7min wepte’xouo-au

wÀeUPati, (il; plat, 7m17 ai7r3 73; Àom’ïiç, Émilie

73 galopiez! 77,03; 73 7,0134»wa Aéyav Élie: J’ado-

pérora

E773) 7pi7wvov 73 ABT dedafate’vnr 3x07 provint!

73v 57:3 BAI" 7x37!» 371 [7275311 i771 73 32773

auvapewipau 75; BAT 703 :2173 7h"; BT, Émile
73 goncier 77p3ç 73 ABT 7pi7wvov A3731! ËXEI’ J’e-

d’altérer.

mixez» 7:30 37; edôeiuç 777g BA 2302?; il AA,

nazi x2179!» 777 AI’ l’an il AA, ml ËweÇuXÔeTa-at Il

AI J’uipcdw irai 73 E, mi 3,9693) ahi 705 B 77:1" Aï

wapaiAÀnÀoç il B152. Kari 272i l’an 2’77iv il AA 737

A1" l’a-n alpe: rio-7l au) il AB 7g?" BE. Kari JIfildel

7l;3 il B1" 73 alpe; 673 7:57 AT, TE [14’703 705 337:3

737; Br l’ami Ëa7i 73:3 32773 75e: BA. Ian et a; AA 7:3

A1" 73 alpes 3373 7uyatltttpo7épou 75; BAT l’a-or 337i

PROPOSITIO LXVII.

Si triangulum datum habeat angulum, que
majus possunt latera datum angulum compre-
hendentia, tanquam una recta, quam quadra-
tum ex relique, illud spatium ad triangulum
rationem liabebit datam.

Sit triangulum ABP datum habens’angulum

BAI; dico quo majus est quadratum ex utrâque

simul BAF quam ipsum ex BP, illud spatium
ad ABP triangulum rationem habere datam.

Producatur enim in directum ipsi BA recta
AA, et ponaturipsi AF æqualis AA; etjuncta Ar’

producatur ad punctum E , et ducatur per
punctum B ipsi AF parallela BE. Et quoniam
æqualisgcst AAipsi M; æqualis igitur est et An

ipsi BE. Et ducta est quædam 3P ; ipsum igitur

sub AP , PE cum ipso ex Br æquale est ipsi ex
BA. Æqualis autem AA ipsi AU; ipsum igitur
ex utrâque simul BAI" æquale est ipsi sub

PROPOSITION van.
Si un triangle a un angle donné , la surface dont le quarré de la somme des côtés

qui comprènent l’angle donné surpasse lequarré du côté restant, aura une raison

donnée avec le triangle.
Soit le triangle ABr ayant un angle donné BAT; je dis que la surface dont le

quarré de la somme des côtés BA, AF surpasse le quarré de Br, a une raison

donnée avec le triangle ABr. , i .
Car menons la droite AA dans la direction de BA ( 5. I ); faisons AA égal à Ar,

joignons AT, prolongeons cette droite vers E, et par le point B menons BE
parallèle àAr ( 51. 1 ). Puisque AA est égal àAr; la droite ne sera égale à BE
(4. 6 et 14. 5 Mais on a mené une droite Br; le rectangle sous Ar, r15, avec le
quarré (le Br , est donc égal au quarré de BA. Mais AA est égal a AI"; le quarré de

la somme des droites BA , Ar est donc égal au rectangle sous AT, r15 avec le quarré

’" . ’ z . , v Mur , p, l h ,..-,::tc’ -;.4-..-- regs-,1h v .741, ... ..
M’avi g .,.
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75 37:3 757 AT, TE puni 7ai? ai735 75’; BT’ (lige

73 4’73 WVdpLQOTÊPw 727; BAT, 7ou7e’77: 73

3:73 75; 3A5, 7317 e273 727; BT 1127:3? 3377:6 793

573 757 AT, TE. A371.) d’3 371 735 573 7577 AT,

TE 7p3; 73 ABT 7Pi7œvay A670; Ëni d’odeIIç’ in)

7è!) d’odeîa’at’ 37717 1l 1373 BAT glaniez , gais Il ËtpeEil;

ËPŒ- ai 1:73 AAT 377: dodelina. E77: d’3 nazi

37173,34 757 373 AAT, ATA. 32927311, luné)»:
733p 3:67:37 épia-mi 5771 73?; 57:3 BAT deJ’cluérnç

odanç9’ dada-raz: alpe: 73 AAT 7Pi7w737 753 eider

B

71370; 59a; in) 73; AA 7433; 737 AT 43:92:? dçe
vrai 705 i731 727; AA 7:93; 73 a’z73 75; AT A3941;

t’a-73 (Fada; K13 372i 377:7’0 à; il BA 7p3; 737

AA 057w; si ET 71:3; 737" TA , aux à; p.37 il BA

71:3; 7n’7 AA 037w; 73 1:73 757 BA, AA 7p3ç

73 &73 72?; AA, c5; (Fi il ET ,7pi; 737 TA m’i-

7œç 73157:3 757 ET, TA 793; 73 337:3 71?;l2 TA’ 7:23

t si t Q t a t t 3 Q a.w; apæ 7o u7:o 7397 BA, AA 7pa; 7o «.70 72:;

413
AT , TE cum ipso ex BT; quam ipsum ex utrâque

simul BAT, hoc est ipsum ex BA quam ipsiflm ex

BT majus est ipso sub AT , TE. Dico autem ipsius

sub AT , TE ad ABT triangulum rationem esse
datam. Quoniam enim datus est BAT angulus, et

ipse deinceps igitur AAT est datus. Est autem et

uterque ipsarum AAT, ATA datus , uterque enim
eorum dimidius est ipsius BAT dati existentis;
datum est igitur AAT triangulum specie 3 ratio

A A
igitur est ipsius AA ad AT data; quare et ipsius

ex AA ad ipsum ex AT ratio est data. Et quo-
niam est ut BA ad AA ita ET ad TA ,f sed ut
quidem 13A ad AA ita ipsum sub BA , AA ad
ipsum ex AA , ut autem ET ad TA ita ipsum sub

ET, TA ad ipsum ex TA; et ut igitur ipsum
sub BA , AA ad ipsum ex AA ita ipsum sub ET ,

de Br; le quarré de la somme des droites BA, AT, c’est-à-dire, le quarré de BA i
surpasse donc le quarré de Br du rectangle sous nr, TE. Je dis à présent que la’
raison du rectangle sous AT, TE au triangle ABT est donnée ; car puisque l’angle BAT

eSt donné, l’angle deguite AAT est donné( 15: 1) (4). Mais chacnn des angles
AAT, ATA est donné, car chacun de ces angles est la moitié de l’angle BAT qui
est donné (3) ( 52. 1); le triangle AAT est donc donné d’espèce (4o),- la raison
de AA a ar est donc donnée ( déf. 5 ) ; la raison du quarré de AA au quarré de nr
BSt donc donnée (50). Et puisque BA est à AA comme Er est à TA (2. 6), que BA est
a As comme le rectangle sans BA , A: est au quarré de AA (1. 6), et que ET est à ra
comme le rectangle sous El", ra est au quarré de rit, le rectangle sous BA, AA sera

A»; a 2777;»-A;LL A VAL»... r
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AA 33’731; 73 157:3 7571ET, TA 7713; 73 aË473 75;

TA, nazi ËMÀMËË alpe: 5; 73- 373 757 BA, AA

7P3; 73 373 757 ET; TA-ad’rw; 73 c373 727;

AA 7,33; 73 3073 7h"; AT. A373; 193 73-5 aË73 7:7;

AA 7,13; 73 :1373 7:7; AT 3332:; A370; a’z’pat nazi

705 37:3 757 BA, AA 7p3ç 73 373 757 ET, TA
J’oô’e’iç. 17» d’3 tiAA7ii’ AT’ A370; a’ËPaa’3 735 673

757 BA, AT 7p3; 73 373 757 ET, TA 5065;.
To5 33 673 757 BA, AT 7’23; 73 BAT 7Pi75-
707 A3370; 337i Jadelç, 3’15 73 «906273717 277m 737

1573 BAT 7571az7’4’ mal 705 1373 757 ET, TA alpe;

793; 73 ABT 7p1’7570715 A370; 37-73 «9362:2. Kazi 353-7:

73 37-3 757 AT, TE 57727537 3771 73 3373 cur-
alucpawipcu 75; BAT 705 3373 777.86 BT’cÎa 5px

peïiëziv En: 73 ai73 aurœpewe’Pou 777; BAT 735

l N 9 A: l l t l:2370 7M; BT, 2732170 70 96513107 7,00; 7o ABT 7p:-

LES; DONNÉES D’BUCLIDE.

TA ad ipsum ex TA, et permutando igitur ut ip-
sum sub 13A , AA ad ipsum sub BT, TA ita ipsum
ex AA ad ipsum ex AT. Ratio autem ipsius ex AA

ad ipsum ex AT data; ratio igitur et ipsius sub
BA, AA ad ipsum sub ET, TA data. Æqna-
lis autem AA ipsi AT; ratio igitur ipsius sub
BA , AT ad ipsum sub ET, TA data. Ipsius
autem sub BA , AT ad BAT triangulum ratio
est data, propterea quod datus est BAT an-
gulus; et ipsius sub ET, TA igitur ad ABT
triangulum ratio est data. Et est ipsum sub AT,
TE que majus est ipsum ex utrâque simul
BAT quamipsum ex BT, quo igitur majus est
ipsum ex utrâque simul BAT quam ipsum ex
BT, illud. spatium ad ABT triangulum ratio-
nem habebit datam.

, .95707 A6737 252: 9233745707.

z

au quarré de AA comme le rectangle sous ET, TA est au quarré de TA; donc, par
permutation, le rectangle sous BA, AA( est au rectangle Sous Br, ra comme lequarré
de An est au quarré de AT( 16. 5 Mais la raison du quarré de AA au quarré de
AT est dOnnée ; la raison du rectangle sous BA, AA au rectangle sous Br, m est donc
donnée. Mais AA est égal à Ar;’la raison du rectangle sous BA, AT au rectangle sous

Br, ra est donc donnée. Mais la raison du rectangle sous BA, Ar au triangle BAT est
donnée (66 ) , parce que l’angle BAr est donné; la raison du rectangle sous Br, TA

au triangle ABT est donc donnée (8). Mais le rectangle sous AT, r13 est ce dont le
quarré de la somme des droites BA ,- AT surpasse le quarré de Br ; la surface dont
le quarré de la somme des droites BA, Ar surpasse le quarré de Br aura donc une

raison dOnnée avec le triangle ABT. i

wafl’b” Il. w, ’iW a, i WW’.4;;9W*WWW» v»»4---...-LN4 ï-ugv
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AAA fifi.

Karauwaîæew 7è?! «du, 67:2, «ne wpârrepov ,

au) 51390 givré 7917 A 2,7!) mit! TA mien-o; à Al,

au) 39126159690» 1; AE.1Kati êvrei Joeeïo’é Êrrw il

in?) «au: rien, un) gavai «:575; tipi-calot Il ÛWÀ

-ÀTZ, Ëfitïdè nazi t; 1;th AZI’ ÆoÔeTa-w défont;

a! t t 1 A a! I a! a xque; ’ro AZr 791760901! ne enfer A076»; apac 29-71

B

717; AZ 7rpÈç 713v ZI’ Êoeet’ç. T51"; Ë; ZF wpàç trin!

TA A570; in?) Joeelç, Ætvrîawz’wvîza’p Ëmw au;-

Tiiç’ au) 73; AI â’pd 7453; Tilt! AZ A670; à")

«Pneu? (lia-Te ne!) 705 67:8 77312 ET, TA mué; 75

15ml 759 AZ , TE A670; à") Êoûeîç. TO5 J? (me;

75v Al, TE wpàç 73 ATB Tfiyœvov MM; à")

A V I I 3 Ï N A N(Mm, âIWÂdŒIOV 74;) un"! aurou’ un TOU
:5776 15v ET, TA ëpot wpàç 73 AIE vpz’çœvov M’-

’ ’luî5

ALITER.

l Construantur enim eadem quæ 33mn: bot
ducatur a .puncto A ad FA perpendiculanis ,AZ

C
et .jmî’gatur AB.. El: qùoniam dams est Bât.

angulus, et est ipsius dimidius ipse APZ, est
autem et ipse; A21? datas; datum est igitur
AZF triangulumçspecie; ratio igitur estripsius

E

F
Z

A A
AZ ad ZF data. Ipsius autem ZP ad FA ratio
est data «,dupla enim est filins; et ipsius AP

igitur ad AZ ratio est data; quare et ipsius
sub BP, FA ad ipsam sub AZ, PE ratio estla

data. Ipsius autem sub AZ, TE ad AFE trian-
gulnntratio est data, dupla enim est illius;
et ipsius sub BP, FA igitur ad AFE triangu-

AUTREMENT.

Car faisons la même construction qu’auparavant; du point A, menons surïm
la perpendiculaire AZ (,12. 1 ), et joignons AE. Puisque l’angle BAT est donné ,
qne l’angle Arz estsa moitié (5) (52. 1), et que l’angle Azr est donné, lettriangl’e

Azr sera donné (l’espèce (4o); la raison de AZ à zr est donc donnée(déf. 5»).

Mais la raison de zr à m est donnée, à cause que la droiteAr est double
de r2; la raison de Aï à A2 est donc donnée (8); la raison du rectangle sous
Br, m au rectangle sons AZ , TE est donc donnée ( l. 6 ). Mais la raison du rec-
tangle sons A2, TE au triangle ATB est donnée , car ce rectangle est son double
( 41. 1 ); la raison du rectangle sous Er, TA au triangle ArE est donc donnée ( 8 ).

e .1» un: Jan .æ-a--...,... t M



                                                                     

70; êa-Ti Joôez’ç. leur à? 73 AIE 7pz’7wvov 7a? ABI’

Tplyaîvqa, Ë7n’ 72 yeti) W7; 1575;, Béa-zaiç Ëo-TI "rift;

AI’2 mai Ëv 7:27; «15747; WdPotÂÂn’Àmç 75v AT, BE’

au) 705 Ûwà 17551: ET, TA cipal. 57,38; 76 ABT 7’91’-

7awov A670; Éva-i «5392:2. maigri-1.75 67:3 703v

ET, TA, 553 gazât! in: 78 027:5 ŒUVŒMQOTE’POU 717g

BAF 7017 (217:3 717g TB’ tripot [1.275611 ira-7: 73 02m3

aumyçwépou tu"); BA, AI3 703 027:6 7:7; TB,
Êzeî’vo 72) xwpllav wpàç 76 ABT 7913401101! A6707

5;,er Æeîope’vov.

A A A Q. Ë.

t 8 t N iH70: 705p n me; ne Aî azuriez 5,3975 20711:, Ê

55270:, Ê &MCÂeïd.

f

a .

. Î 9 I l ’I 3 l IEn!» wporepov 099w To capot ouïra compone-

pau 7:7; BAT 703 airé rrâç Br Ûwepe’xe: 797 dit;

tin-È 765v BA, AI’. En: (Fi 705 137:5 7&1! BA , AT

4,5 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
lum ratio est data. Æquale autem AIT. trian-
gulum triangulo ABF, etenim in eâdem basi
sunt AP et in iisdem parallelis AF, BE; et ipsius

sub BP, I’A igitur ad ABF triangulum ratio
est data. Et est ipsum sub E1”, FA quo majus
est ipsum ex utrâque simul BAF ’kquam ipsum

ex PB 5 quo igitur majus est ipsu - utrâque
simulBA, AF, quam ipsum ex PB, g ’dspatium

ad ABF triangulum rationem habet datam. q

ALITER.

Vel enim angulus ad A rectus est, vel acutus,
vel obtusus.

----..f

Sit primum rectus ; ipsum igitur ex utrâque
simul BÀF ipsum ex BIj superat ipso bis sub
BA. , AF. Est autem ipsius sub BA, AF adABP

Mais le triangle AIE est. égal au triangle ABT, car il est sur la même base A1" et
entre les mêmes parallèles Ar , BE ( 57. I ); la raison du rectangle sous Br, m au
triangle ABI’ est donc donnée (8). Mais le rectangle sous Et, TA est ce dont le quarré
de la somme des côtés BA , AI’ surpasse le quarré de r3; la surface dont le quarré

de la somme des côtés BA, Al" surpasse le quarré de r13 a donc une raison donnée

avec le triangle ABT. g
A U T R E M E N T.

-L’angle en A , est ou droit, ou aigu, ou obtus.
Premièrement, qu’il soit droit; le quarré de la somme des côtés BA, Ar

surpassera le quarré du côté Br de deux fois le rectangle sous BA, Ar (47. 1).

A me: «.vawwt-wwfll v . *’ ’ ex -w- JxMJyu
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LES DONNÉES ’D’EUCLIDE. 5 4,7
api; 75 ABT 7p:’7awor A570; «90622:, 9:01 7è J0-

N I N N :1 N NGaïa: 22m: 7d: BAT 70mm" 70v A); d’au, U770

N , N l I l ’ N7M BA, AI’ 7:poç 70 ABr 79:70:707 A070; 20-7:

5503117.

N N il ’ N N’ Erre» J’ai 559:1 si 67:3 BAT, au: 119491.) 027:0 70a

a N 3, N à l lI’ 57:) 7n’v AB uaÉÛe70ç ri TA.-K0t:3 27:2: oëuçwwov

q cË": 76 ABF 7pi7ær0v, nazi kawa-0; "5:le n IA’

N l î N N 9 N N7ai ripa mimi 7m BA, AT, in: en: 7go 7e aura 711;
Br mi 7ai a); 57:3 703v BA, AA. Kami: m307-

A

t N C N N l 9 t a.nivela 7o à; u7:0 75v BA, Ar° 70L «il»: 0:7:0 7m!

a N N f N Il:BA, Ar peut 70v A); 07:0 7m! BA, AT, ô’mp

9 N N 2 N ’ N ’l S, Nen: 7o 057:0 campement: 711; BAI’, :70; e77:

N 9 N N N N N f N N7go 7e 17:0 7a; Br un: 7go à; 07:0 70m: BA, AA,

N N N f l N I A. N14:27: 702 à; u7:0 7m BA, AT, 7007577: 7go dm
tiré auvœpçon’pouâ 7:7; TAA mû 7’77; BA’ (:5775

’73 0i7:é rurampwépou 75; BAI’ [14076:1 Ërr:5 705

triangulum ratio data, quia datus est BAI’ angun

lus; ipsius igitur bis sub BA, AI’ ad ABP trian-

gulum ratio est data.

.Sit autem acutus. ipse BAF , et ducatur a
puncto T ad’ AB perpendicularis TA. Et quo-

niam acutangulum est ABP triangulum, et per-
pendicularis dueta est FA; ipsa igitur ex BA ,
AP æqualia sunt et ipsi ex Br et ipsi bis sub
BA , AA. Commune addatur ipsum bis sub

T

AB

BA , AT; ipsa igitur ex BA, AP cum ipso bis
sub BA,’ AF, quod est ipsum ex utrâque si-

mul BAI? , æqualia sunt et ipsi ex BF et ipsi
bis sub BA, AA, et insuper ipsi bis sub BA,
AF, hoc est ipsi bis sub utrâque simul PAA et
ipsâ BA.; quare ipsum ex utrâque simul BAF

’* . 7 1.....«M h mu"... * , g v

Mais la raison du rectangle sous BA, Ar au triangle ABr est donnée , à cause de
l’angle donné BAT (66); la raison de deux fois le rectangle sous BA, ’Ar au triangle
ABT est donc donnée.

Que l’angle. BAI’ soit aigu. Du point r menons à AB la perpendiculaire TA.
Puisque le triangle ABT est acutangle, et qu’on a mené la perpendiculaire ra , la
somme des quarrés des droites BA, Ar égale le quarré de Br plus deux fois le rec-

tangle sons BA, AA ( 15. 2 Ajoutons de part et d’autre le double rectangle sous
BA, AT; la somme des quarrés des droites BA , AT, plus deux fois le rectangle sous
BA, Ar, c’est-aodire le quarré de la somme des droites BA, A1" égal-e le quarré de

Br, plus deux fois lc’rectangle sous BA, AA, et encoreqdeux fois le rectangle sous
BA, Ar (4. 2) , e’est-à-dire , plus deux fois le rectangle sous la somme des droites
TA, AA et sous BA (2. a); le quarré de la somme des droites BA, Ar surpasse donc

lII. 53
- 0., J’hm A 7v- .. .Yrvgxfl.
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0i7râ 77:; BT, 7,5 élis 67:0 auvapçovépou 7:7; AAT,

nazi 7:7; BA. Kati Ë7:2i 33927041 2’77": ri 07:3 BAT

Morfle, i07i J’n’ nui 7’: 57:8 AAT 7min 90927700

natiô A0:7::i cipal; 07:3 7:3: ATA Ë07i Æoûeïa-atT’

femme: 017200 7è ’AAT 7pi7wvoy 7:13 273w A570;

32’900 E77i 73; ATA 7:piç 791: AT «9062:? 030-72 nazi

auvuptp07e’po0 7iîç AAT Wpdç 7ai: AT A070; ici-7l

8

N N a wJoeeiç’ nui 700 67:0 70V0tlwp072’pou alpe: 7H; AAT

nazi 717g AB 7430:; 7è Û7rà 767w BA, AT A570; 307i

N a l n,
5092:? nazi 700 «Pi; 0400:9 57:9: 70:00;.tç072p00 721;

AAT nui 7:7ç AB Wpàç 7ai 0’73 7:31» BA, AT A5770;

2’07) 9002:2. TO5 A? 67:8 707w BA, AT 77,35; 70’

ABT 7Pi’ywvov A6710; ê77i 9092iç, (in; 781° «90927-

000: tiret: 7a: 157:5 BAT Marier nazi 70:7 a); 52’900

157:0 GUVŒILÆÇOTEIPOU 777; AAT nui 71?; AB’l tapi;

70 ABT 7p:’7w110V A070; 2’77) J’oôeiç.

AAÀoË Æii 2’070.) 0ÊMCA2700 7’: 157:3 BAT, nazi Ézé-

Cîtnôeirnç 757; BA 2’7:i 7è En, 51569:0 in: 00370::

017:8 703 T13 :019270; a; TE, nui Mia-60) 7? AE in
:i AZ. E7:2i 051! &[ACÀe’ÏaÉ 2’07": si 67:22 BAT Maria,

au) u0Ë9270ç ’5an! ri TE’ 7ai 590L 0i7:ti 7:31: BA,

N N NAT lue-roi 700 et); 157:0 700: BA, AB, 70072’0-7:
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majus est. quam ipsum ex BT ipso bis sub
utrâque simul AAT, et ipsâ BA. Et quoniam
datas est BATangulus , est autem et AAT angulus

datus; et reliquus igitur ATA est dams; datum
est igitur AAT triangulum specie; ratio igitur
est ipsius AA ad AT data; quare et utrius-"
que simul AAT ad AT ratio est data; et ipsius
sub utrâque simul AAT et ipsâ AB ad ipsum

sub BA, AT ratio est data’; et ipsius bis sub
utrâqne simul AAT et ipsâ 13A ad ipsum sub
BA, AT ratio est data. Ipsius autem sub BA ,
AT ad ABT triangulum ratio est data; prop-
terea quod datus est BAT angulus; et ipsius
bis igitur sub utrâque simul AAT et ipsâ AB

ad ABT triangulum ratio est data.

At vero sit Obtusus angulus BAT , et productâ

,BA ad E, ducatur a puncto T ad illam perpen-
dicularis TE , etiponatur ipsi ÀE æqualis ’A’Z.

Quoniam igitur obtusus est BAT angulus , et per-

pendicularis ducta estipsa TE ; ipsa igitur ex ipsis

BA, AP cum ipso bis sub BA , AE, hoc est, ipso

le quarré de BT de deux fois le rectangle sous la somme des droites AA, AT et sous
BA. Mais l’angle BAT est donné, et l’angle AAT est aussi donné; l’angle restant ATA

estdoncdonné(52.» r ) (4),- le triangle AAT est donc donné d’espèce (4o),- 1a.

raison de AA a AT est donc donnée; la raison de la somme des droites AA . AT à AT
est donc donnée ( 6); la raison du rectangle sous la somme des droites AA, AT et
sous AB au [rectangle sous BA, AT est donc donnée (r. 6); la raison de deux fois le
rectangle sous la somme des droites AA, AT et sous AB au rectangle sous BA, AT-
est donc donnée. Mais la raison du rectangle’sous BA, AT au triangle ABT est donnée

(66), à cause que l’angle BAT est donné; la raison de deux fois le rectangle sous
la somme des droites AA, AT et sous AB au triangle ABT est donc donnée (8).

Enfin que l’angle BAT soit obtus. Prolongeons la droite BA. Du point T, menons-
lni la perpendiculaire TE, et faisons AZ égal à AE. Puisque l’angle BAT est obtus ,
et qu’on a mené la perpendiculaire TE , la somme des quarrés des droites BA, AT
avec deux fois le rectangle sens BA, AE , c’est-àvdire deux fois le rectangle sous

X
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705 «il; 37:3 753:! BA , AZ , 7702 Ë77i 733 37:3 71?;

BT. K0:v3:I wponeiaûw 73 33; 67:3 707: BA, AT’

703 02”30: 0i7:3 7a"): BA, AT 02703 705 «Fi; 3:73 7:37

BA, AT, 70072,77: 73 037:3 ruralxço7e’p00 727;

BAT [42703 705 33; 37:3 75v BA, AZ , in: 377i
7gb" 027:3 7:7; BT 02703 708 a); 37:3 7050 BA, AT.

T

E A
K0:v3v àçpptiaûw 73 J’i; 3:73 707:: BA, AZ’ 73

1px 0,077314 001*œptæ072’p00 727; BAT i301! i072 7;;

307:3 7’77; BT zani 76,3 A); 37:3 TÂV’BA, TZ’ (3772

73’5 027:3 auvapçna’pw 7?); BAT 7ai] 027:3 73; ET

37293962"! 753 «il; 37:3 733v BA , TZ. liai 37:23 &-

I92Î703 377:1: ri 37:3 BAT Marina, :0013 ri 37:3 BAT

cipat 0909213703 2377:7. AAAoË nazi il 37:3 TEA 9092Î703

377:; mai Muni 0230003 37:3 ATE 90027700, 307V
333’070: cipal. 73 ATE TPIIyùWOV 743 2i’J’2H6t A370;

Ëpœ 7:7; TA 7:P3ç 73:: AE âcôeiç, 70072,77: nati’7

74:3; 731: AZ’ 330-72 mai 73; AT 7:93; 73:! Tl M’-

70; in) 3062:2. Tri; 093 AT "F3; 73: TE A370;
o

bis sub BA, AZ æqualia saut ipsi ex ET. Com-

mune addatur ipsum bis sub BA , AT; ipsa
igitur ex BA , AT cum ipso bis sub BA, AT, boc
est ipsum ex utrâque simul BAT cum ipso bis
sub BA , AZ , æqualia sunt ipsi ex BT cum ipso

bis sub BA, AT. Commune auferatur ipsum bis

B

J
sub BA , AZ; ipsum igitur ex utrâque simul
BAT æquale est ipsi ex BT et ipsi bis sub BA ,
TZ; quare ipsum ex utrâque simul BAT ipsum
ex BTexcedit ipso bis sub BA , TZ. Et quo-
niam datus- est BAT angulus , et BAT igitur

dams est. Sed et ipse TEA datus est; et reli-
quus igitur ipse AFE datas est; datum igitur
est ATB triangulum specie; ratio igitur ipsius
TA ad AE data, hoc est et ad AZ; quare et
ipsiusrAT ad TZ ratio est data. Ipsius autem
AT ad TE ratio est data; et ilasiustT igitur

BA, Al est égal au quarré de Br (15. 2). Ajoutons de part et d’autre deux fois le
rectangle sons BA , AT ; la somme des quarrés des droites BA , AT avec deux fois le
rectangle sous BA, AT, c’est-à-dire le quarré de la somme des droites BA, AT avec
deux fois le rectangle sons BA , AZ égale le quarré de BT plus deux fois le rectangle
sons BA , AT (4. 2). Retranchons de part et d’autre deux fois le rectangle sous BA,
A2; le quarré de la somme des droites BA. , AT égalera le quarré de BT, plus deux

fois le rectangle sous BA, TZ ( 5. 2 ); le quarré de la somme des droites ,BA, AT
Surpasse donc le quarré de Br de deux fois le rectangle sous Ba , Tz. Mais l’angle
BAT est donné ; l’angle EAT est donc donné (1 5. 1) Mais l’angle TEA est donné;

l’angle restant ATB est donc donné (52. t) (4); le triangle ATE est donc donné
d’espèce (4o) ; la raison de TA à AE , c’est-à-dire à Al est donc donnée (déf. 5); la

raison de AT a r2 est donc donnée (5). Mais la raison de AT à TE est donnée; la raison

A
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N «a a! N , N I2’773 90921,? 225 7M ET ripât Wpoç 7m! TZ A070;

r] a. e l N N N2’77i 9092:; 00772 .700 07:018 7001: ET, AB 7:00; 70

a. I S ,N t e t57:3 7007 TZ, AB A070; 277i 9092:’ç. To0 95 une

A, N N f, N N , ’ N7001i AT, AB 7:p0; 70 07:0 7007 ET , AB A370; 277:

n- î, ’ N N N9092i? nui 700 apot 07:0 7th AT, ABr7rp3; 70

N I N N N N ’ l57:3 70011 TZ, AB A070; 377: 9092:;19° 700 92 07:0

A: N N l I ’ N700:! AT, AB 7:p0; 7o ABT 7p1770ovov A070; s77:

Cl N c t N l9092:; 00772 mai 700 9i; 07:0 700: Tl , AB 7:P0;

l a N N a! N73 ABT 79;;001’01: A070; 277: 9092iç. K00: 277: 70

2 e N A: ’6’ r. I a x s x I9:; 07:0 700: T2, AB 0p 02:50:» 277: 70 007:0 70:-

N A: 1 N N ’5’ El N0010000074700 711; BAT 700 007:0 7:1; BT’ a) ajust 02:-

a , l A: N a NÇo’y 277i 73 037:3 701:0tltxç0072p00 7:1; BAT 700 0070

m 7 N x N N l711; BT, 2:02:00 70 appui: 7:p0; 70 ABT 79:90:10:
A3707 3x2: 9290).:2’00y.

A A A Q Ë.

: e a x l N lAtnx9w :1 ’BA 57::I 70 A, :000: 10217900 713 TA

a l r g tu7714 1iAA, nazi 27:2Ë20x9w 11 AT. Erre: 037 90-

A I f C N l N I N92:70; 377:1: 11 07:0 BAT 70:11:00, :000: 277:1: 009717;

c 7 c l I m’ e t - A. ,]00:72:00 2100072P00 7007-070 AAT, ATAt 9092:700 ap00

I w C N a]i77iv Ënœ72p00 70:7 07:3 AAT, ATA’ nui A0:7:.11 00000

C0 07:32 AAT 90927703 577:’ 9590700: 0’t’p00 73 ATA

ad TZ ratio est data; quare ipsius sub ET,
AB ad ipsum sub TZ, AB ratio est data.
Ipsius autem sub AT, AB ad ipsum sub ET,
A13 ratio est data; et ipsius igitur sub AT ,
AB ad ipsum sub TZ , AB ratio est data. Ipsius

autem sub AT , AB ad- ABT triangulum ratio
est data; quare et ipsius bis sub TZ, AB ad
ABT triangulum ratio est data. Et ipsum bis
sub TZ , AB est illud que majus est ipsum ex
utrâque simul BAT quant ipsum ex ET; quo
igitur majus est ipsum ex utrâque simul BAT
quam ipsum ex BT, illud spatium ad ABT trian-
gulum rationem habet datam.

ALITER.

Producatur BA ad A, et ponatur ipsi TA
æqualis AA, et junga’tur AT. Quoniam igitur

datas eSt BAT angulus , et est ejus dimidius uter-

que angulorum AAT , ATA; datus igitur est
uterque angulorum AAT, ATA; et reliquus
igitur AAT angulus datus est; datum est igitur

de ET à TZ est donc donnée (8); la raison du rectangle Sous ET, AB au rectangle sous
Tz, AB est donc donnée( I. 6 Mais la raison du reîtangle sous AI", AB au Tee-t
tangle sous ET, AB est dOnnée (16); la raison du rectangle .sous AT, AB, au rec-
tangle sous Tl, AB est (loue donnée (8). Mais la raison du rectangle sous AT, AB’
au triangle ABT est donnée (66); la raison de deux fois le rectangle sous TZ., AB
au triangle ABT est donc donnée (8). Mais deux fois le rectangle sous Tz, AB est
ce dont le quarréde la somme des droites BAT surpasse le quarré de Br; la raison
de la surface dont le quarré de la somme des droites BA, AT surpassele quarré
de Bran triangle ABT est dont: donnée.

AUTREMENT.
Prolongeons BA vers A; faisons AA égal à TA, et joignons AT. Puisque l’angle

BAT est donné , et que chacun des angles AAT, ATA est sa moitié (5) (52. r ),
chacun des angles AAT, ATA sera donné; l’angle restant AATeSt donc donné
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7917009011 7:; 6’921. A0590; 31’900 71?; AT 7:93; 71’11v

TA 909ch. K03 57:23 90927700’ 577:1: 1; 37:3 AAT,

100071133901 719” AAT3 i711 3100075900 7037.1573 ABT, AZT.

K03 ire? 7711 Ëwiv 1; 137:3 BAT 71:; 137:3 ABT,

1001113 9è 397:3 ABE 703 ABE 7917011100 05700

1000i7017 ABT’ A0173 07900 1i 37:3 BAE A0179” 717

t x s ,1 , a! 1-07:0 BTA 077111 7711-" 170920011101: 00900 Ë773 70° BAE

ATA triangulum specie ; ratio igitur ipsius A?
ad TA data. Et quoniam datus est angulus
AAT , construatur angulo AAT æqualis uterque

angulorum AET , "AZT. Et quoniam æqualis est

angulus BAT angulo ABT, communis autem ipse

ABE triangulo ABE existons et triangule ABT;
reliquus igitur angultIs BAE reliquo angulo BTA

l al
79:70:10: 743 ABT 7917001147 Ë77w 01900 a); 1i EB

1 N q c r, N si ( N7:90; 701’ôBA 00700; 11 BA 7:93;71’11u BT’ 70 00900 07:0

ou l N C N N7001 E8 , BT , 7007277: 70 07:0 7001: ET, TB 902703

ou ’ N ou l I w N N700 007:0 711; TB, i707 277i 709 97:0 711;8 BA, 7007-

, A. i N I A. ’l I277: 701 007:0 00109019072900 711; BAT, :711 7009

a e A, 1 ,1 t N N277:: 11 AA 731 AT’ 70 00900 07:0 7011 ET, TE 91.2703

A: ’ N N N 3 N N700 007:0 711; BT, :707 277i 701 97:0 70179419075900

N N a] à N I A;711; BAI” 70 00900 007:0 70100909075900 711; BATS),

N 6 1 w f I N f A.700 007:0 711; Br 0729222: 709 07:3 700v BT, TE.

I 8’ r1 r î N N f N NA2700 00v 07: A070; 277: 700 07:0 7001 BT, TE

N N 3
7:90; 70 ABT 7917001001 9c92:’;. 57:23 739 1’711 307i:

est æqualis; æquiangulum igitur BAE est trian-
gulum triangulo ABT; est igitur ut EB, ad BA ita
BA ad B1"; ipsum igitur sub EB , BT, hoc est ipsum

sub ET , TB cum ipso ex TB, æquale est
ipsi ex BA, hoc est ipsi ex ulrâque simul BAT ,

æqualis enim est AA ipsi AT; ipsum igitur sub

ET , TB cum ipso ex BT , æquale est ipsi ex
utrâque simul BAT; ipsum igitur ex utrâque
simul BAT ipsum ex BT excedit ipso sub BT ,
TE. Dico igitur rationem ipsius sub BT , TE
ad ABT triangulum esse datam. Quoniam enim

(52. r ) (4); le triangle ATA est donc donné d’espèce (4o); la raison de AT à TA est
donc donnée (déf. 5). Et puisque l’angle AAT est donné, taisons chacun des angles
ABT, Azr «égal a l’angle AAT; et puisque l’angle BAT est égal à l’angle ABT, et que

l’angle ABE est "commun aux triangles ABE, ABT, l’angle restant BAE sera égal à

l’angle restant BTA (52. 1 ); le triangle BAE est donc équiangle avec le triangle
ABT; la droite EB est donc à 8A comme BA est a Br ( 4. 6 ); le rectangle sous sa,
BT , c’est-à-dire, le rectangle sous ET, T8, avec le quarré de TE, est donc égal au

quarré de BA (17. 6); c’est-a-dire, au quarré de la somme des droites BA, AT
(5. 2); car AA est égal à AT,; le rectangle sous ET, TB avec le quarré de BT,
est donc égal au quatré de la somme des droites BA, AT; le quarré de la
somme des droites BA , AI’ surpasse donc le quarré de BT du rectangle sous Br, TE.

Je dis aussi que la raison du rectangle sous Br, TE au triangle ABT est donnée.
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79’ 15711; ATB Ëa’rw l’en. E571 à? un) ri 67:8 ABT 737

157:5 AZT île-14° Mimi cipœ il 57:8 TAZ A0173? 717

15m3 AIE-ËO’TH’ Yens Iaoyaiwov aî’pot Ëmri 73 AZT

vpt’ywvov 797 ABT finançait Ëmw d’un: (5; 5 TA

mati; Tilt’ AZ 057w; il Af wpâç 7139” TE’ au?

êvœAAoZË au aiç Il TA 7rpàç ’7’th TA 037w; a; AZ
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æqualis est BAE angulus angulo BTA, quorum

ipse AAP ipsi ATA est æqualis; reliquus igitur
TAE reliquo ATB est æqualis. Est autem et
du" ipsi AZP æqualis; reliquus igitur PAË
reliquo ATB est æqualis; æquiangulum igitur est

AZI’ triangulum triangule ABT; est igitur ut
FA ad AZ ita AT’ ad TE; et permutando igitur

ut FA ad FA ita AZ ad TE. Ratio autem ipsius.
AT ad TA data 5 ratio igiturw et ipsius AZ ad

3’21? Adam; 62,305 zalls 757; AZ 74:8; Tilt! TE 90-

8212. Hxôw 027:3 708 A En) Till’ BT uat’ô’eraç’zî

AH. Kan) Émlçl’oôeîb-aê Ëawv a; 57:5 AZT, Èa-rl (il!

nazi il 15ml AHZ Jeôeï’nt’ nazi A017"; califat il 675

HAZ daÛeÎèraÏ .30th d’avant; Élu 75 AHZ TF5!»-

vau 75 eider A670; aïpœ mal 75h ZA 7:98; Tilt!

AH 339212. T37; à? ZA wpclç Tilt! TE A670; Ëo-"rl

d’eau? nul 717; AH défiez 9798; 78v TE A67K En)

dahir dia-72 un) 705’4 57:8 705V AH, ET 7rpôç 76

TE data. Agatur a puncto A ad Br perpendi-
cularis AH. Et quoniam datas est angulus A’ZI’,

est autem et angulus AHZ dams; et reliquus
igitur HAZ datus est; datum est igitur AHZ
triangulum specie; ratio igitur et ipsius ZA ad
AH data. Ipsius autem ZA ad PE ratio est
data; et ipsius AH igitur ad TE ratio est data;
quatre et ipsius sub AH , BP ad ipsum sub DE,

Car puisque l’angle BAE est égal à l’angle BTA, et que l’angle AAT est égal, à

l’angle Ara, l’angle restant TAE est égal à l’angle restant ATB. Mais l’angle AET

estégal à l’angle Azr; l’angle restant rAz est donc égal à l’angle restant ArE(52. 1);

le triangle AZT est donc équiangle avec le triangle ABT; TA est donc à AZ comme
A1" est àArE( 6 ); donc, par permutation , TA està TA comme Al est à TE. Mais
la raison de Ar à TA est donnée ; la raison de AZ à TE est donc donnée. Du point
A menons sur BT la perpendiculaire AH. Puisque l’angle AZT est donné, et que
l’angle AHZ est aussi donné, l’angle restant HAZ sera donné; le triangle AHZ es;

donc donné d’espèce (4o); la raison de 2A à AH est donc donnée. Mais la raison
de ZA à ne est donnée; la raison de AH à TE est donc donnée (8) 5 la raison du

krwg Wam-d .. hgâwfi fi-flxl
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finir (No 7007151!ch wœFuAÀnÀcigpœluyat wpàç

à’ÀÀnÀœl A5701! 39431 deahopirov, nazi piot vrÀeupai

wpàç pieu! wàeupaiv Àôyoy 3m; ÆeJ’OMévov’ au) 52

honni wÀevpai 7rpôç Tilt! ÂOIWIlV wàeupâv Àé’yov

ifs: ÆeÊoMe’vw.

A60 flip ici-07151111 wœPœMmÀo’ypatluyœ Toi AB,
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TE ratio est data. Ipsius autem sub AH, Br
ad ABT triangulum ratio est data; et ipsius
igitur sub BP, TE ad ABT triangulum ratio.
est data. Et est ipsum sub BT , ra illud quo
majus est ipsum ex utrâque simul BAT quam
ipsum ex BA 5 quo igitur majus est ipsum ex
utrâque simul BAT quam ipsum ex BT , illud spa-

tium ad ABT triangulum rationem habet datam.

PROPOSITIO LXVIII.

Si duo æquiangula parallelogramma inter se

rationem habeant datam , et unum Iatus ad
unum .latus rationeml.1abeat datam 5 et reliquum

Iatus ad reliquum Iatus rationem habebit datam.

Duo enim æququiangula parallelogramma AB

TA inter se rationem habeant datam , habeat
autem et unum Iatus ad unum Iatus rationem

su’ a

rectangle sous AH, BT au rectangle sous Br, TE est donc donnée ( I. 6). Mais la
raison du rectangle sous AH, BT au triangle ABT est donnée ( 41. 1 ) ; la raison du
rectangle sous BT, TE au triangle ABT est donc donnée. Mais le rectangle sous.
Br, rE est ce dont le quarré de la somme des droites BA, AT surpasse le quarré de
BA; la surface dont le quarré de la somme des droites BA, AT surpasse le quarré de
Br , a donc une raison donnée avec le triangle ABT.

PROPOSITION LXVIII.

g Si deux parallélogrammes équiangles ont entre eux une raison donnée, et si
un côté a une raison donnée avec un côté, le côté restant aura une raison donnée

avec le côté restant. ’
Que les deux parallélogrammes équiangles AB, TA ayent entre eux une raison
donnée, qu’un côté ait une raison donnée avec un côté, c’est-adire, que la

, ,i w. .. v...»n.,..
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Æopévat’, au) ion-w ’79”; BE 7rp3ç mir ZA A670;

Æoâeiç’ Aigu» «in un) Tilt; AE 71308:; Fuir zr A63»;

’ A Ien: doôetç.

Z AHapaCeCAn’trÛw 79cl: valsai qui? EB 753 TA 700v

Tri EH deœàMAo’g pœuyovli’, nui Mia-3a) (lime in:

eôeeiœç sium Will AE 7g? 156° Ë7r’ 2531132; 85’ch

Ëc’ri ual4 il KB 777 BH. Eau-ai 03v A5742; ria-ri 705

AB 97,23; est) TA Ædôeriç, 75ml d’à 73 TA 7;? EH’

Aéyoç site: 705 AB 7rpàç "ré EH 490621? dans usai

tu")? AE 7rptiç Tilt! E9 Adam; in.) îoeeiç. Kæi brai

70’011 50-72 Tri EH 76:5 TA° in; à; me; iawyaiwov’

75v EH, l’AtÏpu étrnrmévôœow ai exauça) mpi

Toi; 7eme; ’wa’atç5° 30’719 cipal. si); ai EB 7rpàç 7le

ZA 057w; à TZ mati; "ni-v EG. A670; dé 727; EB

wpàç "mit! ZA éludai? nazi 75; Tl cipot mati; suiv

datam , et sit ipsius BE ad ZA ratio data;
dico et ipsius AE ad ZT rationem esse datam.

K

a G) HApplicetur enim ad EB ipsi TA æquale EH
parallélogrammum, et ponatur ita ut in directum

sit ipsa AE ipsi 56); in directum igitur est et
KB ipsi BH. Quoniam igitur ratio est ipsius
AB ad TA data; æquale autem TA ipsi EH;
ratio igitur ipsius AB ad EH data; quare
et ipsius AE ad E9 ratio est data. Et quo-
niam æquale est EH ipsi TA , est autem et
æquiangulum; ipsorum EH, TA igitur reci-
proca sunt latera circa æquales angulos; est
igitur ut EB ad ZA ita rz ad E6. Ratio autem
ipsius EB ad ZA data ; et ipsius TZ igitur ad

E6 A670; êa-T) 3364;, T5; J2 59 mg; "h, AH E6 ratio est data. Ipsius autem E9 ad AE
A5742; En; 6262:? au) Tiiç AE c’éPd. wPèç 7;", 1-2, ratio est data; et ipsius AE igiturÂad TZ ratio

Alo’yoç in) ÆoÛet’ç. est data.

raison du côté BE au côté ZA soit donnée; je dis que la raison de AE à zr est
donnée.

Car appliquons à la droite EB le parallélogramme EH égal au parallélogramme
TA , et qu’il soit placé de manière que AE soit dans la direction de E6; la droite
KB. sera dans la direction de EH. Mais la raison de AB à m est donnée, et ra est
égala EH; la raison de AB à EH est donc donnée( 1. 6); la raison de AE à E6
est donc donnée. Mais le parallélogramme EH est égal au parallélogramme TA et
lui est équiangle; les côtés des parallélogrammes EH, ra, autour des angles
égaux, sont donc réciproquement proportionnels; donc EB est à ZA comme TZ
est à E6( 14. ô Mais la raison de EB à 2A est donnée; la raison de rz à 15e est
donc donnée. Mais la raison de Be à AE est donnée; la raison de A-E à rz est
donc donnée (8).
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AAAns. ALITER.
Butte-3m Jedope’vn 263174: si K. liai ivre) 7169.0; Exponatur data recta K. Et quoniam ratio

267i 700" A 7:78; 75 B ÆoÛeiç, à «.575; attire; 72- est ipsius A ad B data, eadem huic fiat ratio V

7072,?!» 5 Tîç K wpô; Trial A. A670; à? 1-017 A wpàç ipsius K ad A. Ratio autem ipsius A ad B

7.3 B 41051,? A670; JPL un) 759K WPÈÇ Nt, A data; ratio igitur et lpsms K ad A data. Data

(haut. Aoô’eïa’a dt a; K’ J’oô’eTa-at sipo: nazi a; A. autem K5 data igitur et A Humus î quoniam

H

e B ,hl Ilr ne ZKMA 0

fléau: être) A670; En) J066); 79’; TA 717,3; 71),, ratio est data ipsius TA ad EZ ,.eadem huic fiat

ratio ipsius K.ad M; ratio igitur et ipsius KEl 5* mini ’ N -’ i2 * l l, ç «une 7294»!er o 711g K 7rpoç 7m!
ad M data; Data autem K; data igitur et M. EstM’- A570; 01’ch nazi 717; K mari; 7th M 309212. A0.-

327006 dt ÏK’ éludait-ac sipo: noti3 si M. E57; 3°; au) autem et A data; ratio igitur ipsius A ad M

1; A fadait-at- Âo’yaç 02”01» frit; A mari; Tilt! M data- Et quoniam æqUÎanglllum eSt A i195i Bi

J’oôel’ç. Kati Ëmi l’a-oyaiwév in: 78 A en; B’ tu) ipsum A igitur ad B rationem habet COmPO’

A cipal! 7rpàç 73 B Àd’yûV zzz: 73v auynet’ptevov sitam ex lateribus , hoc est et ex ratione quam

in 75v vrÀeupiÂv, 70072,07" in TE 703 A6700 3V habet .175 ad EZ et (9P ad HL." At Ve") et
:wa si TA 711:8; ’1’th E25, nazi il (9T wpàç Tôt! HE,

AUTREMENT.

Soit K une droite donnée. Puisque la raison de A à B est donnée, faisons en-
sorte que la raison deK à A soit la même que celle-ci. Mais la raison de A à B
est donnée; la raison de K à A est donc donnée. Mais K est donné; donc A est
donné (a). De plus , puisque la raison de m à El est donnée, faisons ensorte
que la raison de K à M soit la même que celle-ci; la raison de K à M sera donnée.
Mais K est donné; la droite M est donc donnée aussi. Mais A est donné; la raison
de A a M est donc donnée (1). Mais les parallélogrammes A, B sont équiangles;
le parallélogramme A a donc avec B une raison composée des côtés , c’est-à-dire,

de la raison que TA a avec E2, et de la raison que 6T a avec HEÇ 25. 6). Mais

111. 54

.q ,.... a).an V ’m l gr H" A a, - "«-- --â’.:--fl,e-o----
1! l .Ï’r



                                                                     

fia. LE Si ËE S Î)” EÎUÏCLËI B ËJ

e X t aAAAè ,uiv ne.) n K 7rpoç 711v A 716701: 2’962: 73v

al 1’. " "f T a truynet’ywov en 72 705 107w ’39 2’er n K 7:95;

’Hill M nazi in 703 311 3962:6 M wpâç "mir Ami
Ë’F’at’o’u’jJnèÎp’wëç X3705 Ënïïiflï TôÙïùéy’o’Wï-ËV ’2’ng

tif-m np’ôç-Fhii: E2351) ter- ïpàçvnly 1-115 a

t!) l! 3K , in a. A, - Q Îi wsrd. al* T.(une; et": 7go cuynetpterçren 700 et axer n K
wifi; 71H Mini-ailé 17193; 7’51: A. 39V i5 et; TA
Wp-àèiitttivÎ’EZ’. 71676; Éniazé’iro’çllslai’r: V’V’rtÎç’Kl-irpàç’

715v M Ào’ygw Mimi; cipat 5 757; 6T wpôç Tïlv HE

A670; 59 aéré; in: au; 75; M 71705; ’7th A. T17;

(il) M 7.718; Tilt’ A A670; Écriïo dioô’ez’çË-ÂMOÊC-ç

ê’Fn nazi 777; 6T 7.713; 7th HE dcêefç.

nrorAztz 56’.

A fiait! d’un ,ÏwupaA’AnÀé’ypfepfncz dèæokæét’œç 32:7

* ,v * x I" ill’éalt 113! .-î-i’ÏI. -jijvmç, nm 7107m! 7790; aÀMAzz 27ml dedopet’ov ,

. . . l , .7 q I ».nazi ,ut’oz wÀeupoi. Wpàç Mimi WÀeapcttI 710’791! 3M

” N-t’ *1’ i ït« &î-«rtwdedape’vov’ nez: n Mnrn wÀeuPat fic; 7M Âomnv

nÀeupoiv ÀéiyonËEu J’eJ’OMinV. H v

Ado flip ivrazpatÀÀnAoryp-afifnoz fait [EH de:

d’opéras 39601172 flafla; in? amie E072 A”, Z,

tapé; a’ÉZtÀnÀcz A5242 ixia-to. dedàye’vhw, Ahmed;

K a avec A une raison composée de la .. , .- ,JÇ;1. ..t4;j.raison que K a avec M, et de celle que

K ad A rationem habet compositam et ex ira-
tione quam habet K (ad Muet ex ipsâ quam
habet M ad A; ergo composita ratio et ex ra-
tione ’quamrchabet: TA ad: EZ.,..-;ethÀË;-adl::HÆ ,

catlem est ,cumacompositâ en ipsâ quamnhalyetê

K .ad -Mt,*’»et’. M rad A. - Quantum? ratio ipsius;

TA ad EZ;eademÏest cum rationexi’psius madame:

reliqua .igitur ipsius. 1631-l ,ad. H13 ratio ’Ïeadem et.

cum ratione ipsius M ad A. Ipsius autem M o
ad:j-A ratio est data; ratio igitur et ipsius OP

Tact HE data.

PR’OEOSITIO LXIX.

Si duo parallelogramma dates habeant an-
gulos , et rationem tinter S’e’liabeaiit datam"; «il?

unumlatus ad unurn Iatusrationem1 habeat (la:
tam ; et; reliquum Iatus radtreliqmm’ru lat-mirai

tionem liabebitt datatnvm M” ’Il 1* tu M; Tif"
Duo enim Alparazltelcgramma 3 AB*’,«iEï47xdatos

habe’ntia angulos putieta"*A,ÂZv,: intèr
tienemhabcant da.tam*,"râti6 autem 1sitii’psius

il, n î q u W; M
.3 A «k t ptiî’t’. -’

M a avec A; la raison composée de la raison que m a avec EZ, et de celle que
61’ a avec HIE est donc la mème’fqueî:laç’raisonjcomposée de celle que K a avec

M , et de celle que M a avec A. Mais parmi ces raisons, celle (le m a El est
la même que CelledeïvK a» M; la raison restante-deer- ami est (loue la même
que celle de; Man: Mais la raison de Ma A est donnée ;.’la raisomde. et sa H15

Est donc donnéeÂ’ ’ A . . .. a. z V. ï. in
" ’ l " PROPOSITION imans

Si deux parallélogrammes, ayantdes angles dOnn’éS-,- ont entre eux. une iratson
(lutinée, et si un” côté’a une raison donnée avec un côté, le côté «restant aura

une raison donnée ânée le Côté restant. t ’ ’ ’ ’ ’
i wQue les deux: paraIIÔIOgrammes’ AB, EH,’-ayant les angles en A, z don-nés,»

. . ....---.w---’«»--o--ur’ 1.;- .W-«. ..-4.1 k -- "3-1 a g ---...;DÜ-4 wm”’* --.«o---».-



                                                                     

l 30?qu AIS ZHÆoBetçë-Ae’yw d’une»;

75?; AA wpÈç niai EËeràtinàçzdéæm-afi. Î: à;

EÏ ,uÈv 051! iroyaiwo’y in: 73 AB waPœÀMÀé-

arrenter sa? 15H WeItuMWBxÉMwÆrÊ’, (muph-

r..x’;”
à ,.

Ei- «il; Où” fumerai?!» omit; Tri AB, nazi "rai wpàç

à??? amatira 76,3 Api-13773 EZH 7min in étui

BAK’, nez) aupvrewknpzâo-Ôa) Té AA watpaiÀÀnÀé-

fpaz’ypw.’ Kdi Êtireiv-J’oeeîiau’ Êa-Tttz Ënœrépcti’rôy

67:3 AAK, AKA’ nazi Mm») citiez Il zinc; AAK écrit
ânô’eîêrœ’ ’âlaldla’rau ’cÏPœ’Té’AAK -7pt’7wyov. au; ei’ùr

hâve; «dput Èrri 737; iAA wpàç wiy AK 30931:.) Km)

âne) A570; à") 703 AT wpè’ç Tô-ZO-d’oâeiç, timi-

a! , Il I t I N Imaman 7è? , nul emmurer ’70 .AT ne AA°-.Ao!yoç

DES DONNÉES ’D’ÆUCBIDE.’ ’ sa;

A3 ailla, dama-dieu. et, ipsius KAA. adEZ me
tionem datam.ess.e.ï..h .,. me Un"... tu",

Si quidem igitur æquiangulum est AB paralle-

logrammum 13arallelogrgrnmo , hoc evidens

V , y,. .nv tu 1x sioux A î3[,fl ’t fil; A 1’441,st (,ç x .1. un

KK)

est. autem n’ont constituaturadAB, et ad
PUDCWmfia et 4,. ennsnlo EZH æquàlis BAIS, et

compleatur laxaralliefilogrvatnmumyAA. Et quoniam

datus estwulterqîue angulorum AAK ,f JAKA; et

reliquus igitur angulus ApAK est (lattis; datum est

- igitur AAK triangulum specie;,ratiox igitur est
ipsius AA, .adMAKJ data. Et quoniam ratio est
ipsius AT adLZO data , xsupponitur enim, et est

æguale A11 ipsi AA,; ratio igitur et ipsius
au Ml; .703 AA fla; 73 la 69095,12. K05) t’a-7", ad Z6 data. Et est æquiangulum AA ipsi 26,

3,07àijy 75 AA Te; 294, au) MON; gy?) 703 et ratio est ipsius AA ad Z0 data, et est
Agi tapé; Z6 dadais; nazi, 2’075? Tâç 77953; ipsius A13 ad ,tjatiot data, .supponitut- enim;
7;", 2H A670; &3âç5’ ôwâünm 70g. A670; ratio igitur est et ipsitts AK ad EZ-data.LII-psius

pipez terri nul "rïtç AK wpàç 7th EZ 49002123 T5; A

., . , ...6” J, A a)

ayent entre euxune raison donnée, et que la raison de ne a ZH soit donnée;
que la raisonid’eïAA’da 4E2 estdonnée. il V 7 il il i V i J
’ 81122 "parallÎéIOgra-inmewÀB est équiangleaiŒc leparalléloigramme’EHi, la Chose

est évidente (68). Sinon , faisons sur AB et au point A,’l’angle BAK’ égal à l’angle

EiH(:i5*.”-’i anathèmes le parallél’Ogra’mme AA( 5’131 ). Puisque chaumées

angles AAK, AKA’eSt donné, l’angle restant AAK est donné (52. r) (4); le triangle
AAK est donc donné d’espèée (55. 1); la raison de AA à AK est donc donnée: Mais

la raison de AT a Z(-) est donnée, par supptOs’itiOn, et At est égal a AA ;w la raison
de AA à le est donc donnée. Mais LAA est équia’nglepavec le , et la raison de AA

à 2H est donnée , ainsi que la raison de ne à 2H, par supposition; laraison de AI;

I à s 1... .æng-W.nwin
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428 LES DONNÉES D’EUCLIDE.
AK wpô; Triv AA A570; E0?) daûeiç nazi Tiï; AA
o’t’pot vrpd; trin, EZ A670; Écart doô-eîç’.

IIIPÛTAEIE 0.

1 Eoiv No! wapotAAnAoypot’ppwv mpl 7m; 7m-

w’ozç, ii flapi dulie-ou; Mir, dëd’optêyozç JE, ozî aTAeu-

pozi wpà; oiAAtiAoz; A5701; 2550007 dedopnévov’ nazi

aimoit Toi wœpnAAnAdyzpozpnluot 7rpô; o’ÉAAnAoz A5701!

2E2: dedaye’rov.

A1502 702p WdeÂÂMÂO’JzF’x’flMwV T51! AB, EH,

Wépl in; 7min; Toi; mp3; To7; T, Z, il wepi
chia-ou; p.311, dedaptêtozç d’à, ozÎ wAeupozl wpà; cËA-

An’Aozç A0501! ËxéTwa-ozy d’ed’opte’vay, TOUTêa-Tl Ad-

yoç garrot T171; ,uèy AT 7rpà; Tilt! EZ d’oS’tlç, T17;

9è TB 7rp0’.; TdV ZH3’ Aé’yw du nazi TO5 TA wpà;

T3 26 Adam; in) 900212.
ETTœ’yoip iaoyaiwoy T5 TA T93 264. Kozl 7rozpoz-

CeCAtia’Ôw 7r0zpoi ’TîiV TB 253’27on 7’97 le 7rozp0zA-

AnAoypoÉMutp5 Yvon; 7rozpotAAnA0’7-potptptov 7d TM,

x si a a 3 l f? t N .nm naïve!» MUTE WÎ 509211; &le 71W AT 7p ÎN’

autem AK ad AA ratio est data; et ipsius AA
igitur ad EZ ratio est datai.

PROPOSITIO L’XX.

Si duorum paralleIOgrammorum circa æquales

angulos , aut circa inæquales quidem , datos au-

tem latera inter se rationem habeant datam : et
illa parallelogramma inter se rationem habe-

’ bunt datam.

Duorum enim parallelogrammorum AB, EH
circa æquales angulos ad puncta T, Z , vel circa
i’næquales quidem , datas autem, latera inter

se rationem habeant datam, hoc est ratio sit
ipsius quidem AT ad EZ data , ipsius autem TB

ad 2H; dico et ipsius TA ad Z9 rationem esse
datam.

Sit enim æquiangulum’ TA ipsi 20. Et appliceh-

tur ad TB rectam parallelogramymo 26 æquale
parallelogrammum FM , et ponatur ita ut in di-
rectum sit AT ipsi. TN; et AB igitur in directum

à El est donc donnée (68). Mais la raison de AK à AA est donnée; la raison de AA
, à EZ est donc donnée (8).

PROPOSITION LXX.
Si les côtés de deux parallélogrammes autour d’angles égaux, ou autour d’angles

inégaux, mais donnés, ont entre eux une raison donnée ; ces parallélogrammes
auront entre eux une raison donnée.

Que les côtés des deux parallélogrammes A13 , EH, autour des angles égaux r, z,

ou autour d’angles inégaux, mais donnés, ayent entre eux une raison donnée,
c’est-à-dire, que la raison de AT a EZ soit donnée, ainsi que celle de r13 à 2H;
je dis que la raison de TA à le estdonnée.-

Car que TA soit équiangle avec le. Appliquons à la droite TB le parallélogramme
TM égal au parallélogramme le ( 45. 1 ), et qu’il soit placé de manière que AT

I ...,..-L. -4. t 2,. .Amv, *****
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w s . 3 A A: A ’3’ ’lnazi a; AB alpe E713 eôôeioz; son 7g: BM.E7rep ouvôwov

9 K A N 3 K A A a I o Nen: To B6 Tl,» ZN, en: de nez: moywwov Taw
K C AEN , 62 oïpoz &VTmewo’vûoM-w ai wAeupozt ou mpt

, c e t vToi; du; ywyiozç’ 2,6""? «sipo: 01;.n TB wpo; Tnv

A A

N

2H 03700; t; ZE wpà; Ttiv TN. Adam; d’3 T774 T3

mp3; Tâv 2H 90901; Adam; 54’ch noti7 Titi; El
71715; Tilt’ TNT doô-eiç. T57; dé EZ 7rpè; Tâv AT A63

70; in? dada]? nazi ’Ti’l’ç AT o’z’pa 7rpd; ’1’th TN

A030; En) dodu; dime- nazi TO6 TA wpàç 75 FM

A670; 20T) fieu; ETTI dt T8 TM T5 2970-01”
A670; o’t’poz nçti TO3 TA 7rpô; Tà 26 doeeîç.

Mâ fin-w dû iroyaiwov T8 AB T53 EH. Kozi
n’entraîne wpô; T5 BT edôet’oz, nui Tél wpd; ouin?

enflait,» T93 T, 75 157:5 EZH ywviçzs in 7min.

il 671-3 BTK, nazi wywewAnpaia-Üw T89 TA 7mpozAAn-

Adypotlnpo-v. Kozi inti Maïa; t’a-T11! ri 157:5 ATB

ywt’ioz, ËaTl dé nui in 677i: KTB dodeîènle’

A I C t a Nnazi A017rn o’z’poz n une ATK ont dodemu. En:

429
est ipsi BM. Quoniam igitur æquale est ne
ipsi ZN, est autem et ipsi æquiangulum; ipsorum

BN , 62 igitur reciproca sunt latere circa
æquales angulos; est igitur ut TB ad 2l; ita

Z Hl

ZE ad TN. Ratio autem ipsius TB ad ZH data ï

ratio igitur et ipsius EZ ad TN data. Ipsius
autem EZ ad AT ratio est data; et ipsius Av.
igitur ad TN ratio est data; quare et ipsius
TA ad TM ratio est data. Est autem TM ipsi
29 æquale; ratio igitur et ipsius TA ad ZG data.

Non sit autem æquiangulum AB ipsi EH. Et.

constituatur ad BT" rectam, et ad punctum in
eâ T , angulo EZH æqualis angulus BTK, et comr

pleatur TA parallelogrammum. Et quoniam datas

est angulus ATB, est autem et ipse KTB datus;
et reliquus igitur ATK est datus. Est autem et

soit dans la direction de IN; la droite A8 sera dans la direction de BM. Puisque
se est égal à ZN , et qu’il lui est aussi équiangle, les côtés des parallélogrammes

BN, oz autour des angles égaux sont réciproquement profiortionnels( 14. 6) ;
donc r13 est a ZH comme ZE est à TN. Mais la raison de r13 à ZH est donnée; la raison

de E2 à TN est donc donnée. Mais la raison de 152 à n est donnée; la raison de
AT à TN est donc donnée (8); la raison de rA à TM est donc donnée(t. 6 Mais
TM est égal à le); la raison de TA à le est donc donnée.

Que AB ne soit pas équiangle avec EH. Sur la droite BT , et au point rde cette
droite, faisons l’angle BrK égal à l’angle EZH ( 25. 1 ), et achevons le parallélo-

gramme rA.Puisque l’angle ATB est donné, et que l’angle KrB est aussi donné, l’angle

v d. -3- A- , fi.4-w.«
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LES? UÔNNËŒËSÏËWEMDE.
a? -I ’ôëizë’ïrÀk au gaz-231’122? x-âiëzài 621,3;-

àæj’Ak’f W àæ’éîéàéi-ü Ëëfoïfia’ï’â’fiêëà’h’ffiæpïg

fêtél’rllatçzfiâyo’kèv’ïfië 2131;) ggêçnzzÀpérngç 72A";

ne fa’aefçf ne in ÀIAÏJÎVkiËTpâ-Ëï Tôa’ls’zvxayæç’ ’- 1m

K A A

I,’7m; sa?!’ l A: I I l tJoûet’çf me; 3m; TK zips; 7rpoç 711v E2 A

l n N -l l I I lÆoÊeÏç,.,Ea’7-1; à. grog; ("1;er 79g 1m: ZH A070;
x -- il LE V ’2’ . 4,63? ’..(4 . I. . , . N e; E.éloeelçtnm un"! Mn .n «U770 KTB fluvial. ’rn :175:

.. .14 P- w’ W» ’ W) a gr f v: ’h
EIZIPII*;À57,qçJçÎÉZ.-a: En; 7:08. rA 75089,78?

Æoâçîg, 140;: Æ, 73 1,17613 FA’ 23670; oïpœ En?

703 TA 717:8; 7:3 26 9092:2. l I j

2h. ’ 1maqua: 304-. .
*"fiulf"**fi*nlçç* À,a1l æbflEçcyqâÏupo) Tptgzwrwrl 71’294 zrdçywvwïç, n 775195

CE...»«...-w ’ ( A... . L ’V l Va.çËyllæoluçfieg," (92301442112; à), gai wÀeüupau 7rpo; ogÀ-

l r1’,..: ., g m1” . , n . . L a 7; . .   ,,F ,(, l ï
ÀnÀczç Aoggoy. excusa-4 JeÂaM,21;ov’ mu auna ne
a) ;;.:J!4 la l » ” ’.J u ;». ll " w ïvPîçwyœh fifi; oïÀÀnÀœ-Ao’yov Êeâope’vov;

EAÏC’ dans ;:’ et;l reliqims: igittfi;:ÂKPœËSlîfd3Ïtd&-;

(fatum a est v igitur :A FIC ’triàngœluril, specie ï; l ràtid.

igiturï estaipsïus AU ad FIC» data.- Âx Ipsius-"autem

Aér- du ratîoëestxdaw; et ips’iusrlfizigilur éd lm

fait) e’stiydata". Est à’utem "etip’sîuë Î’Bl ad*ZÉraÎî6

(la-taf èt .el’SÎ’æquâlis Km? angiflns ànguld EZH)

-i”àt’io ’Îgitnr ’éstr ipsliuà’ FA: ad il? ldéîrtà. lÆqu’a’lê

âgiltefiilI’A’lîpsiÏvFA; ratio igitur êslfipfilfs P4

ad mafia: ** J r Akltu, Ï"): l. Lin 1 . ;.; .4»: î rï;x llta

’"ÏFRÔPÔSÏTÏÜ EXÉil J
P." a ( I. v Ï, a: , z Ë ,.- ’55: Un zut" «ut; ÇW

il. :SIlÎdlloltuni’ trliàngrulôrnrâicîfèalznquàlels" an?-

nircà iri’àêqdaïésl (inïaéfn ,Îëlzit’âs tau-16ml,

latéral intèn râlionèm Uliàbçârlt, (làÎàffil’; cl:

ipsâ tflàngnla luter se rhliolnlem-Èabelnlt dàtàmîfl
f

restant ArK est donné (4). Mais l’angle TAK est donné; l’angle restant AKr est donc

donné 527:1?)(4 j le triangle ÏAHÇ est dem? donné d’espècel(4o)’f. 13’ misbn ide

AT;;àLTKleïSt déficsdonhée. Mai’sla ràÂSOn de APà il est. donnée ;zla.l:.ràispn;de rK

à E2 est dème donnlê’çyMais la raison-de r13 à ZH est. donnée, etvvJÎangleKrB es: égal

àl’anglé EZH; lamison-de m à 26’estddonc dénuée. Mais:rA-est égal m. ; la raison

dé mnàszelèsztrdonc dénuée. L ’ - ’ r l » « . z v . 1 ’ v l l

L» A w «PRO POSITION szxrœ r v " f
’ .

i: .
ï" Si lei; (flûtés dedenx triangles autour d’angles égauxg ou autour d’angles megaux,

mais dônùéS, 10ml entre (a; une raisdn donnéeà cesœriangles ontnentre eux une

iaîsdn d’année: -- l . .. . . «a w -
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’ LESIDIQNJN riais, ’Dz’E’UfiQLII DE:

A503 9m19 TPI’)«à;1’ùW 7431! ABr,’AE6, m’a) 7m;

7min; Tiçlfiïîè’tïïç nëFÏI’cËPÏfiouç (ah,

ÂeJloye’chç (Ve, ai wÀeuFœl 7rpôç oËÀAÉÀœç Àé’yov

Exévînùwâeîméw. , au) ïæïgozêxéæos: 3’34. MÈWBA

flux-tin ;EA rfoââçgaæîz EÆÈ Affine; ru)! A88:

N’y» 3,71.:cçàrroôz Aszgptçraîawjxâyag;l’êg’rkclîqv

3514;. fipèç’rrà’EAGÂ. , a :.-»...’,

gaz"; f. . ç; xi 3:: a z, a s;

t A x

t a" a ;, tu( n.’ d:1: vP y .. lr. . fi r 1 p: . 1 a
:33 au?) max 25.41; aux: ra

ZuMweWÂnpala’Ô’w 7&9 7&5 AH , A2 quaAM-

Âétypœluptcc. E7") 03;! Æâelwœpd’àÂnMyPaÉMywv

755v AH, A2. wçpl TcËçth’a’ocç 7wv1’ayç ToÈç 7435; 107;

A, A eumdem, il flip) êt’IID’OUç’IIAÈVV, Âeâopêyœç

87, on; wÀeupœî 7rp5ç aËAÀilÀag’ A6 :5 ËXOUO’I éle-

Æope’voy mal Toi wupœAÀnîlpypoÉpyœlÀéyov 352:

«92905423011 wpàç &ÀÀn’ÀœS’ 2.670; :51ch6 Frag AH 71”03;

73 A2 «903212. Km) 30-71 7’05 [1.3V AH gym-u 78

A’B’fËfiÆwvbr, armai-29è et "Age- 2575; au

faB’ttÀBTt’fpmzaJÎvàlug ’flpèççïrà’ A-Etërl Tplywüovr Je;

eeÏÇ.

r"r;-vv.11". f’t

r scat mure lgtturupsw.

432».

Duorum enim triangulorum A131”, AEO , circa

æquales anguloquçdïPuÆIçktedkrPîfl , vel c1rca

inæquales qmdem , datos autem , latera inter
estrntiïouern llabegntwdatam, flash; patio îillâius

quidemrBr’x ad 3A7 data, ipsius vero AI’ Ed êQ;
.Ar t ç tr. .; x .... in . la vaut v, ne mgr,-. B . . . I lde? et A. Ë .trsapalt-JIÆNEPÆICÆ . un écime

-, ,i Aruiné x ahi r: i :4 321x: rama Ç r: ’i*r(t.râ(fluât «n: "fiv;
,

r ; r lv.1.1; «mV-.27 un?. IV, r l l7 d V l t. fi. Z.ç 4H: P. «fil «tuw’ t 3’134 Flûtï l4

.ÀWaP .flt. mon (if. 555.3 «mon?!

V) 1.. ’ K7 t a

4 n Î t ë f à:
r J".  ’’ 1 T l x 4 x. O

ÏA s" * 4’. yuxn’ aï; . i A I: 1Tx

Complcantur enim AH, AZ paraHelËièra’m-d

ma. Quoniam igitur duorum parallelogrammo-
rum AH, AZ circa æquales angulos ad puncta
A , A , yolcfirca wæquales quidem , datos autem,

latera inter union m habent datam et a-

, . tu PrallelogrepËna ration habebunt datam inter
AH ad AZ data ; Et est

ipsius quidem dilhidium triangulum ABF,
ipsiuseautem LA? ipsum 4E9 httmtiqcçieimrettâên-

guli MF. ad. triangulum; A352. 349433?
«nagez. 4 y f. Â

W ml "r. ll4(.l3.tllj’;if
Que les côtés des  triangles AB-T, A139, autour des angles égaux A , A , ou autour

Él’alngles ltîégauïxl, IliâlSâdÜ’IltlëS , àyént entre (alu’xkljhe’’raiisôti’îôloüüéë’;2 Fëlœ’tiàlaire

que]: raïsou’delI-SÆ à EAkîsoit ltl’o’nnéc; .ainsil que la raison" délutait Kéifijezzdls

être là ràièOû Clultifî’ahglîe’ÀBrîaittïtriânglë E89 est donnée; t ’- Il” ’ *”"’-"’" "tu"

Car achevons les parallélogrammes AH, Al; Pu’i’stjuè’l’es Côtés dèë’d’ëù’âfifiâfa’llëï

l-ogru’mmes AH, A2, autour desaàngl’esnégaux auxpointàA, 7A1, eurzâumxirzd’angles

inéganxt’, Üis (tonnés, ont’en-tr’e’ euxunera’ison -donnée,«ces parallélogrammes

auront entre eux une misôn donnée; la raison de -AH’à AZ’est»’(lôueï-*donné’e (’70î)a.

Mais le triangle un? est la moitié (le AH, et-le triangle ABE la muoitiséêde AZ’(&4L:.193;

larrznson du triangle --ABIOat1.utiattgle AEQCSL doue-donnée".,. « t ut , (,3

.,, un- ,,.,.4....-t.7
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IIPOTAEIÉ 08’.

æ I IEau: duot 7,017!»wa et? ’re flairer; Ëy flânant.)

l I t? V x e a a 7 t a I a t NMM) mou, me: au au ava-au; nuitard: une 7m
yeoman, in: Ï’o-atç Maillot; onoÛaœ: , 177012 civi-

l N
cou; par! Jeîopêvœç Æ; , Toi; wptiç 7m; fléau-tr

’ a! l ’ amazot! 6966907 721w; avoina; Jeâope’vova mai aunai

x I
vos 79171074 wpàç JÂÂMÀŒ Ao’yav Elfe: ÆQÆOIAEVOV.

Earw4 «No ’rpî’ywm 1è ABI’, ABZ , nui fixât»-

o-aw aï AH, A6 51’701 Yang 7min; vromûa’çu Toi;

f t N a I
07:0 7m AHI’, A62, il aria-ouçpèy, flânera; Æ,

A à, Nmu en!» N570; 114g pelu Br 7rpôç "NlV El doôeiç,

vîç à? AH 77,33; "Nil! A65 dodu? 7&7!» 8’71 nazi

708 ABT TPI’yalVOU 7:93; "ria ABZ ’TPII’yùJVOV A670;

’ A lun: «9092:4,

-LE-S DONNÉES D’EUCLIDE.

PROPOSITIO LXXII.

Si duorum triangulorum et bases in datâ rac

tione sint, et rectæ ad bases ductæ angulisi
Vel æquales angulos faciant, vel inæquales (Pli-v

dem, datos autem, ad bases , rationem habeant
inter se datam 5 et illa-trianguler inter se rationem

habebunt datam.
Sint duo triangula A31" , ABZ , et ducantur.

I ipsæ AH , A6 vel æquales angulos facientes
AHF, A62 , vel inæquales quidem , datos vert);
et sit ratio ipsius quidem Br ad EZ data, ipsius
autem AH ad A6 data. Dico et trianguli ABE
ad ABZ triangulum rationem esse datam.

A

E.

îuymvmnpaiaôw 7ai!) Toi Kr, AZ WdPatÀÂn-

Aéypœyyat. Kœi Ère) a; 573 AHr, A62 Mordant

Compleantur enim KP , Az parallelogramma,
Ettquoniam AHP, AGZ anguli vel æquale-s saut,

PROPOSITION LXXIL
Si les bases de deux triangles sont en raison donnée, et si les droites menées

r ’ ’des angles sur les bases tout des angles wégaux avec elles , ou des angles inégaux ,
mais donnés, et si ces droites ont entre elles une raison donnée, ces triangles
auront entre eux une raison donnée,

Soient les deux triangles ABT, AEZ, Menons les droites AH, ne, faisant des
angles égaux AHr, A92, ou des angles inégaux, mais donnés, qvfi la raison
de Br à E2 soit donnée, ainsi que la raison de AH à A6; je dis que
triangle ABT au triangle ABZ est donnée.

1 raison du

Achevons les parallélogrammes K1" , AZ. Puisque les angle-s AHr , A62 sont égaux

,7 W4» nègymg l 3’- ’M’w.-s-
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LES DONNÉES D’EUCLIDE..’
:7701 7cm: aïe-i1! , si aluna: [du Æaâopévœ: A? , in

à? ilptèl’ 67:5 AHr tu]? 67:3 KBT, si dt tin-à A62 7?;

157:5 AEZ’ nazi ai mul; 702213 , E alpe; 7min: 51’701

in: clair, il d’un: ,uèy , fedayins: (hl. Kai ivre)

A670; à") Tilç AH 7:93; mir-A6 doôeiç, la" Aï

a; ,uÈv AH 737 KB, sidi A6) 717 AE° A6710; alpax

MM! 717; KB wpàç 7in AE ÆoBeiç. En": A?

mai 717; Br 7rpôç Tilt! El A670; Æoôeiç’ mais

ai 7:95; 707; B, E amusiez; 7min: 51’701 Yann eîaivô,

à aima-oz ,uèv, ÆeÆoMËmI Je” nui TOÜKT dépôt 7m-

patÀÀnÀoçxpat’luiuou 7rpàç 73 AZ deatÀÂflÂéQzPœM-

par A670; Ëmi 90091,? (:5672 nazi 703 ABT 7p!-
7aiyou 7rpôç Tri ABZ TFljszOV A570; 50-7) ÆaÔel’ç.

IIPOTAEIE o y;

t f I x a!
Eau! du)! wœpœÀÀnÀoypœpthv 7:29: M’atç 7a)-

! a. x a"on, n 7re!" aria-ou; pair, ÆGÆOILLEIVDLÇ 9è, ai 7r7t2u-

x (l a] Ü W S A Npar aima; excita-w, mon avec: a); T)!!! ’TOU wpaiTou

l t l N I l ElmAeupow 7:90; 7m! vau dem-2,001) wÀeupcw aurai;

Q t ru a7m! ÂOIWMV 70v Jeuva’pou wÀeupèv wpôç JAN":

aux, ê’xp à!) ri Mimi m7 WPùl’TOU anuitai

vel inæquales quidem, dati verov, æqualis autem

ipse quidem AHF ipsi KBP, ipse vero A62 ipsi

ABZ; et anguli ad puncta B , E igitur vel
l sunt el inæ l ’d d t. ero.æqua cg , v qua es qui em, a 1 v

Et quoniam ratio est ipsius AH 1ad A9 data,
æqualis autem ipsa quidem AH ipsi KB, ipsa
vero A0 ipsi AE; ratio igitur et ipsius KB ad
AE data. Est autem et ipsius Br ad EZ ratio
data; et anguli ad puncta B, E vol æquales
sunt , vel inæqualcs quidem, dati vero à etigitur

parallelogrammi KF ad AZ parallelogrammum
ratio est data; quare et trianguli ABF ad ABZ-

triangulum ratio est data.

PROPOSITIO LXXIIL

Si duorum parallélogrammorum circa æquales

angulos, vol circa inæquales quidem, dates VCFO,

lutera ita se habeant ut sit sicut primi Iatus ad sc-

cundi Iatus ita reliquum secundi. latus ad aliam
quamdam rectam, liabeat autem reliquum primi

ou inégaux, mais cependant donnés, que l’angle AHr est égal à l’angle KBr, et

l’angle nez égal à l’angle ABZ (29. I), les angles en B et E seront égaux, ou inégaux

mais cependant donnés. Et puisque la raison de AH à ne est donnée , que AH est
égal à K3, et ne égal à AE (54. I), la raison de KB à ’AE sera donnée. Mais la raison

de Br a El est donnée, et les angles aux points B, E sont égaux, ou inégaux
mais cependant donnés; la raison du parallélogramme KI’ au parallélogramme Al

est donc donnée (7o) ; la raison du triangle ABT au triangle nez est donc donnée

(41. I
PROPOSITION LXXIII.

Si les côtés de deux parallélogrammes autour d’angles égaux, ou inégaux mais

cependant donnes , sont tels que le côté du premier soit au côté du second comme
le cote restant du second est a une certain-e droite, et si le côté restant du premierx

111. 55
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243-4

patÂAnÀo’ypocMMat wpàç a’t’AÂnÀœ Aéyov 352: de-

d’altérer.

A602 wifi wapotÀÂnMyPaÉypwy 75;-W AB, EH,

flapi in; 7dw1’œç, il flapi alvin-ou; Mir, dedaua’mç

d’à , ni; wpàç 707; T, Z3 ai wAeupaei 057w; ixi-

7wa’ow 71”38; êÀAn’Aaç, dans d’un à; Tilt! rB wpàç

wiv 2H 037w; 71’111 El 71138; Will TK, "ni; d’à AF

wpàç Tilt! I"K Àéyoç 307w doôeiç’ A574» 3’71 nul

703 AB deuÀÀnAo’ypoÉMMou 795c; ’73 EH 7m-

patÀÀnAo’glPapluov A670; ËWÏ «9002:2.

A D

H

--A----’-”-

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

l ’ ’ x 5 tvrpàç 0251717 A0701: étalonnier- un; and 7,; 7m- latus ad liane rectam rationem datam; et ipsa
parallelogramma inter se rationem habebunt
datam.

Duorum enim parallelogrammorum A3 , EH
circa æquales angulos , vel circa inæquales qui-
idem, datos vero , ad puncta P, Z , ita se habeant

inter se, ut sit sicut PB ad ZH ita EZ ad PIC ,
ipsius autem Al” ad PIC ratio sit data; dico et
parallelogrammi AB ad EH parallelogrammum
rationem esse datam.

K G
En!» wifi wpo’repov qui AB et; EH iaoycâwov,

me.) wapœCeCAn’a’ûw flattai Tilt» Br 2592141! 793 EH

waFœÀAnÀogzpa’pwç) i’a’or wapaÀÀnÀo’ypatppov 73

T6?
AI 7g? K1” in", eûôez’aç alpes ici-7l au) il AB fil (9B.

x l «l ’ a :9 l 9’ x14521 nua-8a) (410-75 E7? EU âldÇ EH’OU 771V

x m I a! x KRai Ëml 70W E07; 78 T9 ne EH? 20-71 de au:

N SI 3 ’ I tÏo-oyaiwov’ mon! r6, EH «par. anmewovûataw ou

z a
Sit enim ’primum AB ipsi EH æquiangu-

lum , et applicetur ad BI’ rectam parallelq-
grammo EH æquale parallelogrammum P9, et
ponatur ita ut in directum sit AP ipsi KF; in
directum igitur est et AB ipsi 93. Et quoniam
æquale est P9 ipsi EH; est autem et ipsi æquian-

gulum,’ ipsorum P6, EH igitur reciproca sunt

a une raison dénuée avec cette droite, ces parallélogrammes auront entre eux
une raison donnée.

Que les côtés des deux parallélogrammes AB, EH, autour d’angles égaux, ou

autour d’angles inégaux en r, z, mais cependant donnés, soient tels que rB soit
à ZH comme EZ est à rK, et que la raison de Ar à rK soitdonnée; je dis que la
raison du parallélogramme AB au parallélogramme EH est donnée.

Car premièrement que AB soit équiangle avec EH. Appliquons à la droite Br le
parallélogramme to égal au parallélogramme EH, et qu’il soit placé de manière que

At soit dans la direction de Kr; la droite AB sera dans la direction de 6B. Puisque
r9 est égal à EH, et qu’il lui est équiangle, les côtés des parallélogrammes Te ,

,7 and". «z V . ,

HM, M m...
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LES DONNÉES D’EUCLIDE. 435
latera circa æquales angulus; est igitur ut P13

ad ZH ita EZ ad rK. Ut autem ra ad ZH ita
EZ et ad quam ipsa AP rationem habet datam;

si e e7r7teupai a; flapi 7ai; l’a-ac; ywvîatç’ 20’711! alpe: on; a

f l l
TB 7rpàç 7er ZH 067w; Il EZ 7rp5ç 7M TK. 0.; «il:

1’ t I r] e N5 l etu TB 7rpoç 711v ZH 007w; n EZ mu 7rpoç au
il AI A5701! 3x2: Jeûptêvov’ A570; ripa. 717g A1"

l N l77m3; "nil; rK 9062:2. bien 700 AB Wpciç To r9, x

ratiO igitur ipsius AP ad FIC data; quatre ipsius

A13 ad F6 , hoc est ad EH , ratio est data.
70072,07: wpàç frai EH , Àéyoç la?) 3062:2.

Mil 307w «hl 1,0074:in 70’ AB me; EHG’ au) curscr- Non sit autem œquiangulum AB ipsi EH. Et

Tain-w wpàç a? Br 21:34:; and Tél 7rpàç (15737 avi- constituatur ad BP rectam, et ad punctum in
neige 7:13 P737 i377 à EZH 7wl’l’clt in il 157m) BTA, mai eâ P angulo EZH æqualis BFA , et compleatur

rupwewitnpaicrôw qui TMWæpœAÀnAo’ypaluyor’ Kœl7 FM parallelogrammum. Et quoniam datus est

A A M A

l

r B. z Hnterque angulorum APR, APR ; et reliquusÉvrei dominai En"! Êuœre’pot 7511 137d ATB , ATB’

igitur APA est datas. Datus est autem et ipsex a f t n
zou Mimi dpœtl u7ro ATA leur: «Nô-amas. AÉÊaTm

t x C f t ,1 e r t nde mu n 07m TAA’ and Muni capet n 07:0 TAA «Pado-

9’ l I l N ale’ (narre de «P dans: To ATA TPII’yOVOV’Np eiders M’-

PAA; et reliquus igitur ipse PAA datus’4’est;

quare datum est AFA triangulum specie; ratio
70; alpz Ëa-Tlg 7:7; AI 77,33; TàyrA (5394;. K05) ëfl-g; igitur est ipsius AI" ad FA data. Et quoniam

’ ut PB ad ZH ita EZ ad quam ipsa AF rationem307w à; il TB wpciç Tris! 2H 037w; âEZ wpàç du n

habet datam, ipsius vero AF ad FA ratio estAI M’ont! 3x21 dedapte’rov , 777; d’à A1" 7rpàç "nil! TA

I
EH , autour des angles égaux, seront réciproquement proportionnels (14. 6);
r3 est donc a ZH comme EZ est à rK. Mais r13 est à ZH comme El est à la droite
avec laquelle Ar a une raison donnée; la raison de A1" à rK est donc donnée; la
raison de AB à r6, c’est-à-dire à EH , est donc donnée.

Mais que AB ne soit pas équiangle avec EH. Sur la droite Br, et au point r de
cette droite , faisons l’angle BTA égal à l’angle EZH , et achevons le parallélogramme

rM. Puisque chacun des angles ATB, ne est donné, l’angle restant ATA est donné.
Mais l’angle TAA est donné; l’angle restant TAA est donc donné; le triangle ATA

est donc donné d’espèce (4o); la raison de AI à rA est donc donnée. Mais rB est
à 2H comme EZ est a la droite avec laquelle Ar a une raison donnée , et la raison



                                                                     

435 LES DONNEES D’EUCLIDE.
L" 4 I A570; s’en-l Æoûeiç’ ’e’rrw alpe; à; à rB wFàç ruât: data; est igitur ut FB ad ZH ita ZE ad quam

2H 057w; a; 2E 74:3; illi 1l AI Adam: 3x2; Jalo- iPSa AP rationem habet datam. Et est æqualis

,1 :1 e e x N - . . . . .711530710. la) en", un, n U7" BTA 760,44 73, 57,3 lpse BPA angulus 1p51 EZH; ratto 1g1tur paral-.

V 1:: EZH. A0770; à"; 706 rM WŒPŒÂMMWJMWUII lelogrammi FM ad EH parallelogrammum data;
î -l m’a; Ta EH WdPuÀMÀngMIuWn 309,19 150,, Æ; æquale autem FM ipsi FA; ratio igitur ipsius
l 30-7: 78 rM 753 TA’ A670; clips; 703 TA wpàç ’rà FA ad EH dala-

ï I ’ EH 909212. l, HPOTAEIE 04V. PROPOSITIO L.XXIV.
V Bal]! «No wœpaÂAnÀo’yPappœ A5701! 396p 5290- SÎ duo parallélogramme rationem habeant
3 ,us’tlov, 51’701 à! l’eau; ywyz’cuç , à Ëv bien; 1.4311, datam, vel in æqualibus angulis, vel ininæqua-
à; ÆEÆÛILLÉMIÇ 33;. gym, à; Ï; 7.03 WFaÇTGU 7Mng .libus. quidem, datis vero, erit ut primilatus ad

il "Fol; 751,. 765 æîuvs’Pou wÂgufcày 057w; à 515300; secundi Iatus itaalterum secundi Iatus ad quam
. I 70:7 Jeun’pou gland mac); 5h: si 2mm) 706 wfgé- reliquum primi Iatus rationem habet datam.

l. s 7cv wÀeupàl 1.0301! Épée; deîoys’yov.
l Au’o fief) wapœAAnÀo’ypawxœ "tel. AB, EH mul; Duo enim parallelogramma AB, EH inter se
o’z’ÀÀnAaL A6701! Ëxévw Jeâcpte’rou , 1’470: Èv 776:1; rationem habeant datam, vel in æqualibus an-
l: fluvial; , il Eu bien; Mây, Æsâoju’vauç Jè , "mît gulis , vel in inæqualibus quidem, datis vero,

" wPêç 70?; T, Z? A570) 2’71 ËGTÏV à; Il IB vrpËç Tây ad puncta P, Z; dico esse ut P3 ad ZH’ita EZl ad
’ 2H 037w; il BZ. wpôç 5V Il A1" A6701! 3962: «Fe- quam AF rationem habet datam.

Il 901.4507.
f! I de Aï à m est donnée; r13 est donc à ZH comme ZE est à la droite avec laquelle AV

a une raison donnée. Mais l’angle BTA est égal à l’angle EZH; la raison du parallé-

logramme TM au parallélogramme EH est donc donnée. Mais rM est égal à rA (55. x) ;

la raison de TA à EH est donc donnée.

PROPOSITION LXXIV.

ï; Si deux parallélogrammes, placés dans des angles égaux, ou inégaux mais
cependant donnés, ont entre eux une raiSOn donnée, un côté du premier sera
a”: à un côté du second comme le côté restant du second est à la droite avec laquelle

t x l’autre côté du premier a la raison donnée.
Que les deux parallélogrammes AB, EH, placés dans des angles égaux, ou iné-

gaux en T et z , mais cependant donnés, ayent entre eux une raison donnée; je
dis que rB est à 2H comme El est à la droite avec laquelle Al" a la raison donnée.

t ’v . -v-m .r .-.,.... 7 V , "A.-- a»- -..,...-.,-.;» V .n --. .7 . -..V niflàrt Arv v . ’ v, a .æ .- . VM... 1 A ,w, A..- ,,.. Uranw .n- u. .. I - W
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’ r l ’ aT3702!) AB- 17,3 EH du: iaoywwov set-mi a

H Ioù”. Hem) wpérepov n’a-07:57:07. Km wapaCeCMaûœ

flapi ’1’th T3 edôeïcw 71,3 EH mapaAMM-A

wilaya) l’an quœAMÀoypœpyav 73 r6, un?

A A

mirant dan En, edôeîuç sillet: Till’ AT 737 TK’ au",

smala; ëpu En? and a? A3 75136). Katl ivre) miso;

in?) 70:7 AB 7rpàç 73 EH «90642:2, l’a-av ré 78 EH

en? PG’ A670; pipa and 703 AB wpâç 75 r9 J’o-

Oeiç2° dia-72 and "rît; Al’ même IK A670; Êml

doâeiç. Karl sans). l’a-av Ëml ’rà T6 743 EH, Ënl

ü au) Ïa’oçwaWOY’ 76V T9, EH dira. cira-17:27:61!-

90W!!! ai wàeupœl aï flapi Taie; l’a-oz; 70L!’l’otç° Èr-

7lv aigrit à; il I’B 7rpèç 79W 2H 057w; il EZ 71,33;

«in TK. T5; de: TK tapé; 715v AF 0’70; in) Ja-

Oy’ç’ ’Écrw tripot (Âç il TB wpàç 7m! ZH 037w; :53

El wpèç illi il Aï A6701! 3x2: d’admirer.
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Ipsum enim: AB ipsi EH. vel æquiangulum est ,

vel non. Sit primum æquiangulum. Et appli-x
cetur ad PB rectam parallelogrammoEH æquale

parallélogrammum P9 , et ponatur ita ut in .

directum sit AF ipsi FIC 5 in directum igitur est
AB ipsi 136. Et quoniam ratio est ipsius AB
ad EH data, æquale autem EH ipsi F6; ratio
igitur est ipsius AB ad r9 data; quatre et
ipsius AI’ ad l’K ratio est data. Et quoniam

æquale est ne ipsi EH; est autem et æquian-
gulum; ipsorum F6 , EH igitur reciproca sont
latere circa æquales angulos; est igitur ut P3 ad
ZH ita EZ ad PIC. Ipsius autem PIC ad A? ratio

est data; est igitur ut FB ad ZH. ita EZ ad
quam ipse. A1” rationem habet datam.

Car le, parallélogramme AB est équiangle avec le parallélogramme EH, ou non.
Qu’il lui soit d’abord équiangle. Appliquons à la droite rB le parallélogramme ra

égal au parallélogramme EH (45. 1), et qu’il soit placé de manière que Ar soit dans

la direction de rK; la droite AB sera dans la direction de ne. Et puisque la raison
de A8 à EH est donnée, et que EH est égal à re, la raison de AB a ré sera donnée;

la raison de Ar à rK est donc donnée (I. 6 ). Et puisque le parallélogramme r6 est
égal à EH, et qu’il lui est équiangle, les côtés des parallélogrammes r9, EH,

autour des angles égaux, seront réciproquement proportionnels (14. 6 ); rB est
donc à ZI-I comme El est à rK. Mais la raison de rK à Ar est donnée; I’B est
donc à 2H comme EZ est à la droite avec laquelle At a la raison donnée.
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l I l I lMn ’50?!» du t’a-07a)on ’To AB 753 EH4. Katl auv-

I t N A. A:
2677176) 7rpoç 71,4 TB êL’Jeîl’çt, ne) un Wpdç 457p en-

] N N C lpage ne T, 731 u7ro EZH 7min; l’a-n il 67:5 ATB, and)

eupmwànpaiofiw’ 78 TM wapatMnÀo’ypoclapoW.

A AM-

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

Non sit autem æquiangulum An ipsi EH. Et
constituetur ad FB rectam , et ad punctum in
eâ F , angulo EZH æqualis ipse ATB , et complea-

tur parallelogrammum FM. Quoniam igitur

A

1" i B
livrai 05V MW; in) 703 TA wpclç 7?: EH 9062157001!

dé 75 TA 71,3 TM’ 763.0; d’un Ëa-TË 705 TM 7rp5ç

73 EH 909222. Kiel 2,0711! l’a-n il 573 ATB gwtiiœô

N l a r! l N7p Ô7ro EZH’ t’a-076511101! alfa 20-7: Io TM ne EH7’

Z H
ratio est ipsius FA ad EH data, æquale autem
FA ipsi FM; ratio igitur et ipsius FM ad EH data.

Et est æqualis angulus AFB ipsi EZH; æquian-

gulum igitur est FM ipsi EH; est igitur ut FB
ad ZH ita EZ ad quam ipsa A? rationem ha-
bet datam. Ipsius autem FA ad FA ratio est
data; est igitur ut FB ad ZH ita EZ ad quam

30-7111 alpes si); il TB wpêç fuir ZH 037w; il EZ

GTFàÇ du ils AT A6701! ’2’er défigerai». T77; dé

TA wpàç crin! TA M’yoç Ère-i :9090? Élu-"ru! défier (il;

il TB wpàç Tilt! ZH 057w; il E2 Wpéç du si AT M’a- il’sa AF rationem habet datam.

a, ’ ’70v 2&2: J’adopevov.

à!

Mais que AB ne soit pas équiangle avec EH. Sur la droite r3 et au point r
faisons l’angle ATB égal à l’angle EZH I), et achevons le parallélogramme TM.

Puisque la raison de TA à EH est donnée, et que TA est égal a TM (55. I ); la
raison de TM la EH sera donnée. Mais l’angle ATB est égal à l’angle EZH; TM est

donc équiangle avec EH ( 29)(’54. 1 ); rB est donc à ZH comme EZ est à la
droite avec laquelle Ar a la raison donnée. Mais la raison de TA à TA est donnée;
r3 est donc à 2H comme Ez est à la droite avec laquelle AI a une raison donnée.

V .. ... .- ...- ,.n-4-’J-Âbh- -» 1-». r Avr" **J- -- .4..- -.. 4--
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nporazu. oe’.

finir No 7pi7awœ wpàç alunage A6707 Égal «92-

dope’rov, 13’701 Êv l’a-an wvicuç, il il! drivai; p.37,

(l’adaptant; d? lia-7m (Â; il 705 7rpai’rov vrÀeupaÊ

7:93; 7tiv 7,60 92072,ch WÀeupèv 057w; il Ë7Épz

705 J’eun’pou 7r7teupai. wpàç iiv il Mimi 703 wpai’rou

wÀeuF-ci2 A6701! in: Jed’opte’yav.

En?!» «No nigaud 7ai ABT, ABZ wpàç diminua

Àéyov 3960172: défeuiller, tu) gnan-av ai wpàç

707; A, A 7min: , 13’701 l’a-au, 173 dans): Mèr, de-

J’ope’vm de” A570) Z7: inlv (in; il AB api; 791v AE

937w; il AZ mp3; il? Il AT A6709 3x51 d’2-
d’opérer.

v A

H

Euprenîtupaierdw 7&9 7ai AH , ne wupœÂMÀé-

wagages. Rai ivre; A670; Ënl 70:7 ABT 7p17aivou

7:95; 75 ABZ flanchard 3092:? A670; d’9: nul

PROPOSITION

PROPOSITIO LXXV.

Si duo triangula inter se rationem habeant da-
tam, vel in æqualibus angulis, vel in inæqualibus

quidem, datis vero; erit ut primi latus ad se
cundi «Iatus ita alterum secundi Iatus ad quam

reliquum primi Iatus rationem habet datam.

Sint duo triangula ABF, AEZ inter se ra-
tionem habentia datam , et sint anguli ad puncta
A , A , vel æquales , vel inæquales quidem ,
dati vero; dico esse ut ’AB ad AE ita AZ ad
quam ipsa AF rationem habet datam.

Compleantur enim AH , A6 parallelogramma.

Et quoniam ratio est trianguli ABF ad ABZ
triangulum data; ratio igitur et parallélogram-

LXXV.

Si deux triangles placés dans des angles égaux, ou inégaux mais cependant
donnés, ont entre eux une raison dOnnée, un côté du premier sera à un côté
du second comme un autre côté du second est à la droite avec laquelle le côté
restant du premier a la raison donnée.

Soient les deux triangles ABT, ABZ , ayant entre eux une raison donnée, que
les angles en A et A soient égaux ou inégaux, mais cependant donnés; je dis que
AB est à LE comme A2 est a la droite avec laquelle Ara la raison donnée.

Car achevons les parallélogrammes AH, ne. Puisque la raison du triangle ABT au
triangle AEZ est donnée, la raison du parallélogramme AH au parallélogramme ne
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70:7 AH arapacÀMÀo’ypéypou mai; 73 A6 7m-

pœîtAnÀo’ypapMov «909212. 13ml 03v déc vraiment?!-

Aéypœpluot 7ai AH, A0 793; (ÏÀMÀœ A5701!

Ëxe15 défigeroit, 13’701 Ër l’eau; 7wv1’ouç, il il!

émia-Mg Mir, dedopivmç 6’? Être-lu cipal. à; 1l AB

wpàç 7tiviAE 037w; tri-Al vrpo’ç in Il AT 7.69m!

a! ’ 62x21 dodelina .

TIPOTAEIE oç’.

l ’ N [ l A.Eow 7p1ywvou dedapte’vou 7go sida oi7ro 711;

q A; , H A I I , N Ê 3ucpucpnç 57:1 711v [Basa-w net-9’270; 4956;), n ax-

N l i al3917:1 717:0; 711V Béa-w Adam! axafl dedayéyov.

Enco7piywyoy dedopëyov 7c; sida 7è ABT, mai

13’969!» livré 705 A Ëwl suiv BT aidera; ai AA’ ligna

571 Aéyoç la?) 717g AA wpàç Will BT doôeiç.

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

mi AH ad A9 parallelogrammum data. Quoniam

igitur duo parallelogramma AH , A0 inter se ra-
tionem habent datam , vel in æqualibus angulis,

val in inæqualibus , datis autem 3 est igitur ut
AB ad AE ita AZ ad quam ipsa AF rationem
habet datam.

PROPOSITIO LXXVI.

Si a trianguli specie dati vertice ad basim
perpendicularis ducatur , ducta ad basim ra-
tionem habet datam.

Sit triangulum datum specie ABT , et ducatur

A

sa puncto A ad BF perpéndicularis AA, dico
rationem esse ipsius AA ad BF datam.

est-donnée (41. 1). Et puisque les deux parallélogrammes AH , ne , placés dans des

angles égaux , ou inégaux mais cependant donnés , ont entre eux une raison
donnée, la droite AB sera a la droite AE comme AZ est à la droite avec laquelle Ar a
la raison donnée (74).

PROPOSITION LXXVI.
’ Si du sommet d’un triangle donné d’espèce on mène une perpendiculaire à

la base, la droite menée aura une raison donnée avec la base.
Soit ABT un triangle donné d’espèce, et du point A menons a BT la perpendi-

culaire AA; je dis que la raison de an à Br est donnee.

.,.-..n .-v ’ - ne...g*.,-;,J-m4.x .. a... A4,..- - - -w.
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Eml 741i!) décloua 7d ABT 7piywror 71:5 eider
d’oô’eî’a’æ déprit inlr and” si 57:5 ABA 71.171,00. E071

d’i zizi si 15ml BAA dseeïca’ tu) Muni 0’410: ri 157:5

BAA in) d06e70œ3° déifia aipa 78 ABA 7p1’70a-

var 7g; eider A570; à”): irrl 717; BA ripai; 71ir AA

d’eau; 7’17; Jill AB wpdç 7Èr BT A6510; d’oeil?

un) 7a"; AA si”): 71’913; 71lr Br A670; Ëa7l doûeiç.

nPOTAztz 0C.
s

Bar «No eî’d’n dedape’rœ 71,3 aidai 7198; civismes

A57" in; àdopéror, and [du wÀeupoi Ëwomoô’r

ira; 75v eidYà’r 7.715; 57:01œroô’r 706 Ê7Épou Adyor

i501 dtdopéror.

A130 wifi Je?» 7ai ABT, ABZ dedopërœ 70:5 271921

mais dilatant M’yor Ëxe’7w dedayéror’ 712,71.) 3’71

111i ’[u’œ wÀeupoè 577071017r 7017 ABT 7171i; 141’111

wÂeupair dromroôr 7017 ABZ Àéyor i951” deda-
pte’ror. A

13114719514991» flip 0’173 7(3r BT, E2 fini-

7wra 7ai EH, E6. Kal?’ i712? 027:5 75; ail-11?; etl-

1141

Quoniam enim datum est ABF lriangulnin
specie , datas igitur est et ABA angulus. Est

[autem et ipse BAA datus , et reliquus, igitur
ipSe rBAA est datus. Datum est igitur ABA
triangulum specie; ratio igitur eskipsius BA.
ad AA data; ipsius autem AB ad BF ratio data;
et ipsius AA igitur ad BF ratio est data.

PROPOSITIO LXXVYI.

Si duæ figuræ datæ specie inter se rationem

habeant datam , et unum Iatus quodlibet unius l
figurarum ad quodlibet alterius rationem ha-
bebit datam.

Duæ enim figuræ ABT, ABZ datæ specie
inter se rationem habeant datam; dico et unum
Iatus quodlibet ipsius ABF ad unum Iatus quod-
libet ipsitfs AEZ rationem habere datam.

Describantur enim ab ipsis Br , EZ quadrata
EH , E6. Et quoniam ab eâdem rectâ BF duæ"

Puisque le triangle ABT estdonné d’eSpèce, l’angle ABA est donné (déf. 5).

Mais l’angle BAA est donné; l’angle restant BAA est donc donné (52. 1 ) (4); le
triangle ABA est donc donné d’eSpèce ( 4o ); la raison de BA à AA est donc donnée

(déf. 5) ; mais la raison de AB à Br est donnée; la raison de AA à Br est donc
aussi donnée (8).

PROPOSITION Lxan.
Si deux figures donnéeg d’eSpèce ont entre elles une raison donnée, un côté

- 1 ï . ’ , . »quelconque de l’une dtces figures aura une ralson donnee avec un côte quel-
conque de l’autre.

Que les deux figures ABT, nez, données d’eSpèce, ayent entre elles une raison
donnée; je dis qu’un côté quelconque de ABT aura une raison donnée avec un
côté quelconque de AEZ.

Car sur les droites BT, Ez , décrivons les quarrés BH , E6 (46. 1). Puisque sur la
Il]. 56
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Sein; 757; ïBT d’u’o el’d’n cirœgze’ypœm-œ; à Élu-axer figuræ descriptæ sunt quælibet datæ specie ABP,

d’zd’olutérat 71;»v aida 7ai ABT, EH. A6743; 02”34. vrai], BH 5 ratio igitur ipsius ABF ad BH data. Frap-

t 3’ x I k ’ I rABT qui; 7l: EH d’oeeiç. A101. 7ai «070L d’il wœA1r4
1

l

1’ P

H I i 6

.. .1100i 705 ABZ ripé; 7d E6 Ào’y0; i07l d’oûeiç. En) ter eadem utique rursus et ipsius AEZ ad E6

odr Adam; i07l’ 703 ABT mul; 76 A1525 Je- ratio estdata. Quoniam igitur ratio est ipsius
Gelç, émiai 705 [Air ABT 97,33; un; 3H A0570; ABT ad AEZ data, sed ipsius quidem ABT ad
207l d’062l;, 7017 d’à AELWPéÇ 78 59 A4370; g"; BH ratio. est data , ipsius autem AEZ ad E6

d’oôfiç’ Kari 700 BH dipct wpcl; 70v E6 Àéyoç le") ratio est data; et ipsius EH igitur ad E6 ratio

«90621; dia-72 nazi 7’17; ET wpdç 72h: E2. A670; est data; quare et ipsius BF ad EZ ratio est

:3071” d’0921’;. data.

nrOTAztz on’. PROPOSITIO Lxxvm.’
Bail! d’odèr eîd’oç 7rpdç 71 dpga’yaiway 2.5700 ïxlfl Si data figura ad aliquod rectangulum ra-l

d’ed’oye’ror, mal prix wÀeupai wpèç [du wagupa’w tionem liabeat datam, ct unum latns ad unum

aber 2’967; d’092’r70t’ d’id’o7œ1 76 dpôayaiyioy fg latus rationem habeat datam, datum est rectan-

ei’d’el. t gulum specie.

même droite BT on a décrit deux figures quelconques ABT , BH données d’espèce,

la raison de ’ABT à BH est donnée (49). Semblablement, la raison de ABZ à E6 est
donnée. Et puisque la raison de ABT à AEZ est donnée, que la raison de ABT à BH

(estdonnée, et que la raison de AEZà E6 est aussi donnée , la raison de BH à E6
est donnée (8) ;; la raison de BT àEZ est donc donnée ( ’54).

PROPOSITION LXXVIII.
Si unefigure donnée a une raison donnée avec un rectangle, et si un côté a

mne’raison donnée avec un côté, le rectangle est donné d’espèce.

Q H . , ,.H;;,’p.n,;scgwmïi;na,,maAwu,--....,d 72141,..Lt ’ i W -.v,.,œdw--wI-v n nm.
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UE1
Arwyeçpœ’tp9œ yolp dard 75’; ZB 727pai7wr0r 78
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O

eIwapaÀÀnÀdypapptor 7d BK, nul 1121,59!» (00’161

, N à ,I
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( pérot 743 271921 airwyiypama’m 7ai AZB, ZH’ 716) 0;

l pipas Ënl 703’AZB 717313; 70l 2H d’0931’;. To5 d’à AZB

sapé; 7d TA A670; Énl d’09e1’ç’ nul 708 2H alpe:

vrpà; 7è TA A670; Ë07l d’o921’;. AAÀal 7d ZH 797

15K i07lr leur. nul 705 TA à”): vrpcl; 7d EK Ad-
70; Ënl d’0921’;° (lia-72’110!) 7:7; TE mul; 71lr E6

A670; êa7l d’o92lç2. Kœl Èwel l’a-or i77l nul 13707113-
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Data enim, figura ad aliquod rectangu:

,lum FA rationem habeant datam , et sit ratio

T

6

ipsius ZB ad EA data; dico datum esse FA
specie. æ

K

Describatur enim ab ipsâ ZB quadratum ZH ,

et applicetur ad EA ipsi 2H æquale parallelo-
grammum EK , et ponatur ita ut in directum sit
TE ipsi E6; in directum igitur est et MA ipsi
AK. Et quoniam al) eâdem rectâ ZB duo rec-
tilinea quælibet data specie descripta sunt AZB ,

2H; ratio igitur est ipsius AZB ad ZH data.
Ipsius autem AZB ad FA ratio est data; et
ipsius ZH igitur ad FA ratio est data. Sed ZH
ipsi EK est æquale; et ipsius FA igitur ad EK
ratio est data. Quare et ipsius TE ad E6 ratios
est data. Et quoniam æquale est et æquian-
gulum ZH ipsi EK , est enim et rectangulum 5’

Que, la figure donnée AZB ait une raison donnée avec un rectangle TA, et que;
la raison de 213 à en soit donnée; je’dis que ra est donné d’espèce.

Car sur ZB décrivons le quarré ZH (46. 1 ); appliquOns à En le parallélogramme

EK égal à ZH((45. 1 ), et plaçons-le de manièresque TE soit dans la direction
de E6; la droite MA sera dans la direction de AK. Puisque sur la même droite
zB on a décrit deux figures rectilignes quelconques AZB, 2H données d’espèce,
la raison (le AZB à 2H sera donnée (49 ). Mais la raison de AZB à ra est donnée ;
la raison de 2H à ra est donc donnée (8). Mais ZHest égal à EK; la raison de TA
a EK est donc donnée; la raison de TE a E6 est donc donnéeyMais la figure 2H
est égale à EK et lui est équiangle, car c’est unrectangle ; leurs côtés sont donc

l

un -4 -
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à; Il ZB 71:3; wiv EA oilnoçri E6 7:95; TùV ZA.
A570; à? Ô7ro’nwml 75; 2B 7rpÈç Tilt’ EA 90021?

A694); Jim ne) 75; E6 vrpàç valu ZA Êoeez’ç. Tri;

il; E6 wpàç Tilt! TE A570; Ëa-Tl 9002:5," un) 75:

A TE cipal. wpàç 71.311 ZA A570; ici-riflai; Ian il?

a; AZ 737 2B, TeTpoËngw 7ai!) Ëarz4° 727; Al aïpat

wpàç 7iiv5 EA A570; Ërrl 90921263 727; TE cipal,

V 7l à; Will EA 7x6 aç En) éloÛel’ç. Kan) ira-w 5 Bd ri

7’ Pæpàç 793 E miriez. défont; alpe: 73 FA au; Japet.

HPOTAEIE 00’.

r I æ" N l4 13411960 armure: pieu! union! page wifis: in"!

.4! x a l a. a! a. a n t Itzar), un; 0L7ÎD "Un"! M’a)? lellwl’ E71”! ’Tdç p.105];

I a N n a n. ’3’ t t e a31.119270: avenu: flamant: œxûwaw, 31 de a»; n 700

l - r ; i x Pl711360700 Tszwvou Baal; 7:90; 711v néôe’rav cuva);

e n. e I r z t t ’ I71 Tou 27’5an TPI’waOU Bang wpoç 7M nœôwov’

Îo’oyaiwœ gnou ’rcà wigwam.

E07!» 560 7,315wa 76;. ABT, 82H i’o-ozç ËXOVTŒ

. n A ’. parvint; 7a; wpàç 701; B, Z, aux) fixement! and t

.LÈS DONNÉES D’EUCLIDE.

I a! a N e -N n alwwwroyâœm dpd. GLUTûW ou WÂEUPdl, au: EG’TH’ reciproca sunt igitur earum latera , et est ut ZB ad

EA ita E9 ad ZA. Ratio autem supponitur ipsius
ZB ad RA data; ratio igitur et ipsius E9 ad ZA
data. Ipsius autem E6 ad TE ratio est data; Et
ipsius TE igitur ad ZA ratio est data. Æqualis
autem AZ ipsi ZB, quadratum enim est; ipsius
AZ igitur ad EAi ratio est data; ipsius PE igitur

ad EA ratio est data. Etg est rectus ad E an-

l

gulus 5 datum est igitur FA specie.

PROPOSITIO LXXIX.

, Si duo triangula unum angulum uni angulo
æqualem habeant, et ab æqualibus angulis ad
bases’perpendiculares rectæ lineæ ducantur , i

sitx autem ut primi trianguli basis ad perpen-
dicularem, ila alterius trianguli basis ad per-
pendicularemt æquiangula erunt triangula.

Sint duo trianguia ABP, 62H æquales ha-
bentia angulos ad B, Z , et ducantur a punctis

i réciproquement proportionnels ( 14. 6 ); ZB est donc à EA comme se) est à 2A».
Mais la raison de 2B à EA est supposée donnée; la raison de E6 à ZA est donc
donnée. Mais la raison de Be) à rE est donnée (J. 6); la raison de rE à 2A est
donc donnée Mais AZ est égal à ZB, car ZB est un quarré; la raison de Al à
EA est donc donnée (8); la raison de TE à EA est donc donnée. Mais l’angle en E
est droit; TA est donc donné d’espèce ( déf. 5 ).

PROPOSITION LXXIX. ,
Si deux triangles ont un angle égal à un angle, si de cesl’angles égaux on

mène desnligues droites ’perpendiCulaire’s aux bases, et si la base du premier
triangle est à la perpendiculaire COmme la base de l’autre est à la perpendicu-
laire , ces triangles seront équiangles.

l Soient les deux triangles ABr [62H ayant des angles égaux en B, Z 5 des points

,....-..n.- -.. A

t

il

, a V ’i 4 v. - 5 . l » s t 1 . - " 4 "w... .’Ï..--s......
A i ’ muant-Lu sï’r .. -.. ’ "n gy J- -----*’:M u Il -; il 5.7:1 «A ’ -
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Et 30x09 05 7,45144 inca 75 GZH’, nazi courrai-ra) Culus cujus segmentum sit 62H , et constituatur I
W95; 7:5 8H eÔBeiqt, nazi "a; api; adriiflnlueiq) Té; ad 6H rectam , et ad punctum in eâ 6 , angulo la
O, 7;? Ôwà TAB Marie: in ri 57:5 HGA, nui im- FAR æqualis angulus BOA , et jungantur ipsæ, g: Ê
Âedxôtaa’œv ai ZA, AH, nazi rixe!» néûe’roç il AM. 2A , AH , et ducatur perpendicularis AM. Et T

.;....,,....,,m A.
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irâiv B, Z nævi-o: et; BA,’ ZK, ’e’fl’œ J? à; t; At

"pi; Tilt! BA 057m1; 6H 7:93; Tilt! ZK’ A234.) En

., Nt’a-oyaiwév in! 73 ABT natures” «a: 62H 7p:-

Kai Ëml in Écrit! ri 67:5 me 74071,01. fin" Ôwà

GAI-I , i1! 7&9 71,") m3793 sial nitrifiant 705 minou,

in: fi il 5918 H26 737 13ml rBA Îcn’ Yen «2’94 i0?)

un) il ôWà HAQ 737 157:3 TBA. En: à? au.) si 57:3

AGH 75 dwô BAT l’air nazi Muni alpe; à ôwàAHQ

7:1? 67:5 BTA Écrit! in?” 3,140101! ëpd in? 75 ABT

apiywvov’rë GAH nantira). Kati mien-o: 1,171.62le

eio’lv aï BA, AM’ Élu-71v sipo: aiç ri Al’ wpàç ’niv

BA 631w; a; 9H wpàç 7’th AM. Hy à? à; ri Ar

r t l f Iqui; "mir BA ail-ra); il 6H 7rpoç 7m ZK, emmenez:

B, Z perpendiculares 13A , 2K , sit autem ut An

ad BA ita OH ad ZK ; dico æquiangulum esse
ABP triangulum triangulo 92H.

quoniam æqualis est H29 angulus ipsi GAH ,
etenim in eodem sunt segmente circuli , est au-
tem ipse H29 ipsi PBA æqualis 3 æqualis igitur est

et ipse HAG ipsi PBA. Est autem etipse AOH ipsi .
BAI’ æqualis 5 et reliquus igitur AHG ipsi BPA est

æqualis. Simile igitur est ABP triangulum trian-
gulo GAI-I. Et perpendiculares ductæ sunt BA ,
AM; est igiturut AFad 3A ita 9H ad AM. Erat au-
tem ut AF ad BA ita 9H ad ZK, supponitur enim;

A"

B, z, menons les perpendiculaires BA, ZK, et que A1" soit à BA comme 6H est à
2K; je dis que le triangle ABr est équiangle avec le triangle GZH.

Car autour du triangle 62H décrivons un cercle dont 92H soit un segment (5.4);

4*. a-

714371,».

i. z A.l B i; etF . tif.F , ’ l l ..l i? a"’ .gâitlA D v pitasà et A eUE Jr i ilA a,l illi ilh Heptye’yfoieôw 7ai? flapi 78 92H vpi’ywvov mi- Describatur enim circa GZH triangulum cir-" il.

. , lu,
,... -e ale h.’.-* v

sur la droite 6H , et au point G de cette droite , faisons l’angle HGA égal à l’angle
rAB; joignons ZA, AH, et menons la perpendiculaire AM. Puisque l’angle H29
est égal à l’angle QAH , car ces angles sont dans le même segment de cercle (21.5),
que me est égal à rBA , l’angle HAO est donc égal à rBA. Mais l’angle AeH est égal

a l’angle BAT; l’angle restant AHG est égal a l’angle restant BrA; le triangle ABT est

donc semblable au triangle GAI-I (4.6). Mais on a mené les perpendiculaires
ç BA, AM; Ar est donc à BA comme en est à AM (4 et go. 6). Mais Ar est à 3,3

æ-üg t; 1’".

au.
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par imitaiç Jim ri 9H 7rpàç "nil! AM 037w; il 6H

74:5; Trial ZKt ile-n cipat ËO-Tlt’ 52K 737 AM. En:

Jè mal ri ZK 777 AM wœPoÉAMAoç’ xœl4 il ZA tripot

75’914: wœpciAÀnÀciç Écrit" l’ait si)»: ËETlV ai 15ml

2A6 7min 737 ôwà AeH. A705 a [du 67:65 AOH
vit 67:6 BAT ion-lu in, a? At dwàn’ZA’Oô 75 6m)

2H6) Écrit! l’a-71’ and ai 67:6 BAT citant 747 15ml

me en» t’a-n. En: 3:37 à 67:3 ABr a"? 67:5 81H

l’a-use Mimi alpe. à C773 BTA Muni!" 71,7 678 ZGH

in?!) in. t’a-074612101! tripot Éva-Ï 75 ABT Tpiywyoy

743 28H 791761140.

nrOTAziz 77’.

’ l l I I l lEau! Tramway [mon Épée 750;!th Æeâopttvnv , 1(le

t e t N I t I I A.770 U7") 7’601! 77W t OILEWW Marion! replexouawv,
wÂeupâËv (ipôtvyoivuw2 7fPàç Té c273 75; Muni;

crÀeuPéËç "reniflerai! Abat! gym ÆeJ’oye’vov’ Jade-

Tell 78 Tpi’yw’vov Tél 27:92:.

Erre) TPÏÇŒVOV "ra ABT dedtpœ’vnv 32:01! galapiat!

A b a l f l lu l Ig mir 779i; To A, au: 70 U7IO 7M BA, AI wpoç To

a .

et ut igitur on ad AM ita en ad 2K; æqualis
igitur est est ZK ipsi AM. Est autem et ZK
ipsi’Aîd parallela ; et 2A igitur ipsi OH paral-

lela est; æqualis igitur est 2A9 angulus an-
gulo AGH. Sed ipse quidem AGH ipsi BAP est
æqualis , ipse autem 2A9 ipsi ’ZHQ est æqualis ;

et ipse BAP igitur ipsi 2H6 est æqualis. Est
autem ipse ABI” ipsi 62H æqualis 5 reliquus igi.

tur M’A reliquo ZOH est æqualis; æquiangulum

igitur est ABF triangulum triangulo 26H.

PROPOSITIO LXXX.

Si triangulum unum habeat angulum datum ,.

et rectangulum sub lateribus datum angulum
comprehendentibus ad quadratum ex reliqua
latere rationem h’abeat datam ; datum est triang-

gulum specie.
Sit triangulum ABFgIdatum habens angulum

ad A, et ipsum sub BA, Al." ad ipsum ex BD

.14.

comme 9H est à ZK, par Supposition ; OH est donc à AM comme 6H est a 2K; 2K est
donc égal à AM 5). vMais 2K est parallèle à AM (28. I); ZA est donc parallèle
à (9H 1); l’angle ZAG est donc égal à l’angle AGH (29. I). Mais l’angle AGH
est égala l’angle BAT, et l’angle me) est égal à l’angle 2H9 (21. 5); l’angle BAI’

est donc égal à l’angle me). Mais l’angle ABT est égal a l’angle ezH; l’angle res-

tant BrA est donc égal à l’angle restant 28H 52. 1 N le triangle ABT est donc
équiangle avec le triangle 23H.

PROPOSITION LXXX.

Si un triangle a un angle donné, et si le rectangle sous les droites qui’com-
prènent l’angle donné a une raison donnée avec le quarré du côté restant, le
triangle est donné d’espèce.

Soit le triangle ABr ayant un angle donné en A; que le rectangle sous BA, A1"
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cirai 777; ET A6701! ixia-w âeæopt’e’vlov’ Kiwi 3’75

«Nehru: qui ABT Tpi’ywvov tu; eider.

Hxûœo-ow 7ai!) «27:6 75:! A, B in) ni; Br, TA

noies-rat ai AE, BA. 15ml 05v Êoôeïaé in"! ri
Ôwè BAA 7min , in) J’ê nul il tiaré AAB J’oBeÎb’æ

I , a. a! . l
æêæûle alpe 7è AAB 7p1’7wvov 79: eider A070;

447
rationem habeat’datam5 dico datumesse A311

triangulum specie. . * p I
v Ducantur enim a ,punctis A , B ad ipsas
BP, TA perpendiculares AE, BA. Quoniam
igitur datus est (BAA angulus , est autem et
ipse AAB datas; datum est igitur AAB trian-

O K

r5 ETZl

cipat ici-7l 1:7; AB api; 79m BA 30921? 50”75 nul

705 tiré 75v BA, AT, wpàç 78 J725 75v AT, RA

A570; in) (POÛEIIÇ. T43 æ :375 751! AT, BA i’rov

’ e t C t A. C l t 3 N29-71 To uvro Tan! Br, AB, mantpov yup mon"! Æ!-

. ’ I a] lanimât! ici-r: 705 ABT szglaivou’ A070; capot un

70:7 67:3 75v BA, AI’ wpàç 75 57:5 75v BT, AE

Æoûeiç. TO8 A? 67:8 75;! BA, AÎ apôt- TÈ aivrà W7;

Br A570; Ëo-Tl J’oÛu’ç’ un) 7051575 755V Br, AE

ripas wpôç 78 :5773 ri"); Br A570; Éwl J’aôeiçt "rii’ç

o’t’pœ Br 7rpàç Trial AE A670; ia’Ti îoôeiç. Hamid-64)

Jill 73781,02: nul TêMeye’Ûel «fedayin 21392271. il 2H,

nul yéypaitpew Ë7rl 7:7; ZH wallace nu’nÀou5 73

il H
gulum specie; ratio igitur est ipsius AB- ad BA.
data; quatre et rectanguli sub BA, A? ad rec-

tangulum sub AP, BA ratio est data. Ipsi
autem sub AF, 3A æquale est ipsum sub BP,
AE , ntrumque enim ips’orum duplum est
trianguli ABF; ratio igitur et ipsius sub BA,

.AP ad ipsum sub BP, AE data. Ipsius autem
sub BA, AF ad ipsum ex ,BP ratio est data; a
et ipsius sub BP,; AE igitur ad ipsum ex 3P
ratio est data; ipsius BF igitur ad AE ratio
est data. Exponatur positione et magnitudine
data recta 2H, et describatur super ZH seg-

ait une raison donnée avec, le quarré de Br; je dis que le triangle ABT est donné

d’espèce. .Car des points A, B menons à Br, TA les perpendiculaires AB, BA ( 12. 1 ).
Puisque l’angle BAA est donné, et que l’angle AAB est aussi donné, le triangle

AAB sera donné d’espèce (4o ); la raison de AB à BA est donc donnée (déf. 5 ); la

L1 raison du rectangle sous BA, Ar au rectangle sous AT, en est donc donnée (I. 6
Mais le rectangle sous Br, AE est égal au rectangle sous A1", BA, car chacun de ces
restangles est double du triangle ABT (41. 1); la raison du rectangle sous BA, Ar au
rectangle sous Br, AE est donc donnée. Mais la raison du rectangle sous BA, Ar au

l quarré de Br est donnée; la raison du rectangle sous Br, AE au quarré de Br est
’ donc donnée (8) ; la raison (le Br à AE est donc donnée (1 . 6). Que la droite ZH soit
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443 ’ ,,, I 6 ’ l 91’ e t i a26H , Æexoyevw promu! mm! 7p auna BAr’ «Po-
027cm à? si 15ml BAT warrantt J’oÛeÏa’œ a’t’pœ nazi ri Êv

751i 26H Twipctw yœyiw Géré: c’c’pat Être-i 78 29H

LES DONNÉES D’EUCLIDE. r
mentum’circuli 26H , capiens angulum æqualem i

ipsi BAP 5 datus est autem BAP angulus ; datas

igitur et in segmento 26H angulus; positione
agitiez. Hxûw aivrà 703 H Tir" ZH wpèç dpÔ’oiç’ti "igitur est ZGH segmentant. Ducatur a puncto
HK° 02’021 cipal. ËŒ’TlV si HK. Kal armoriiez-6o c5; à H ipsi ZH ad rectos ipsa HIC; positione igitur

B E T
73T rapi; 7le AE 051w; ri 2H wpàç "nia HK. A6-

70; d’à 717; BI’ 7.78; mir AE J’oÛeiç’ Aéyoç aima"

mal "N7; 2H 7rpàç Tilt! HK J’oôeiç. 13092707: à? tiZHf

m a] x 9 t x N- tireurs-et upas au: n HK. Avez un; 3’31 95’021, au)

Être-l da9êv7 75 H’ 90923! alpe: nazi Pré K. erw J’ai

705 K 7?? 2H wapa’MnÀ’oç si Ke- Gin-e: sipo: Écrit!

ri K6. Oie-e: dé and 73 26H Tyii’lxw Joôêv nippa

Éva-l 1-3 6 capeler. Emëæu’xôwmv dès ni 26),

X il eOH, un; "96660 mien-o; n OA’ Oslo-t1 a’LIPac Ëæ’rlv il I

6A. En: «il and!) 73 e anpeïov 90937, un) inci-

est HK. Et fiat uthP ad ne ita ZH ad HK.
Ratio, autem ipsius BP ad A]! data ; ratio igitur

ipsius ZH ad HIC data. Data autem 2H5 data
igitur et. HK. Sed et positione, et est datum
punctum H 5 datum igitur punctum K. Ducal"
tur per punctum K ipsi 1H parallela K9; posi-
t’oneigitur est K6. Positione autem et 26H segu

mentum; datum igitur 9 punctum. Jungantur
autem ipsæ 29, 6H , et ducatur perpendicu-
laris 6A; positione igitur est 9A. Est’autem
et epunctum datum, et utrumque punctorum

donnée de position et de grandeur; sur ZH décrivôns un segment de cercle 26H qui
reçoive un angle égal à l’angle BAr( 55. 5 Mais l’angle BAT est donné; l’angle

dans le segment 26H est donc donné; le segment ZEN-I est donc donné de position
(’ déf. 8 ). Du point H et sur 2H menons la perpendiculaire HK ( 1.1. 1 ); la droite
HK sera donnée de position (29 Faisons en sorte que Br soit à AE comme ZH
est à HK ( 12. 6). Puisque la raison de Br à AE est donnée, la raison de ZH à HK
est donnée. Mais ZH est donné; la droite HK est donc donnée( 2 ). Mais cette
droite est donnée de position, et le point H est donné; le point K est donc
donné (27). Par le point K menons K6 parallèle à 2H (51. 1 ); la droite K9 sera

g donnée de position. Mais le segment ZGH est donné de position (28); le point (a
est donc donné (25) ,- Joignons le, en, et menons la perpendiculaire 6A; la
droite 6A sera donnée de position ( 5o). Mais le point e) est donné, ainsi que

refixlræw- -.. Qt * i E .l
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espar 75v Z, H. fe’fonz c’c’pu intima 75v (92,

N l n N I ’ a!2H, 6H 7p 8ms: au; Tl,» pâmer fth’rau apz

) l ou ,1 N ’ I a e e70 29H TPl’waOV 74) enfer. Km cm: en"! a); n

g r t a!Br wpàç Tilt’ AE «in»; n 2H 7rpàç 7M HK, la»

dt a? HK 71:3" A6? ému alpe à; Il Br 7rpèç un AE

a 3 * l037w; il 2H 7rpôç ’1th 6A. Katl t’a-"ml t’a-n n 67:0

BAT 7min 7;? 67:5 ZGH’ iaoyaiwov è’pot in) 73

’ a. I tABT Tpt’ywyov 74v (92H Tpl’yaivcp. Aeforau fi To

26H ’rpr’yawoy 75 ei’fer féfa’rm alpe: nul 75 ABT

I A. ’ITpryawov ne enfer.

A A A Q. É.

i Etna) rpiçzwvov 76 ABT, fefcpie’rnv 3x01! acarien!

’rÏw 7rpeiç 143 Al ,-7xo’70ç fi 377w 703 6773 75v BA,

AI wpàç 70’ aiml 75’; I’B2 foûeiç’ n’y» ËTI féfo-

c’est 70’ ABT Tpt’ywrav 7433 ei’fel.

15ml 702p foÛtÎni Écrit) si 67:3 BAT pairie!) a;

alpe: (niait: in: 73 airé votrdycpo’ripcu 717; BAT

705 «givré 717:4 Br, inzïvo 75 szIIOV wpèç "ré ABT

apiywrov A6701: ’2’er fefoptz’vov. a fil ËO’TI5 Haïku

Té ei7ro’ wvœptçov-a’pau 717; BAP 703 02ml 751"; BT,

z, H; data est igitur unaquæque ipsarum ez ,
ZH. 0H positione. et magnitudine; datum est
igitur 26H triangulum specie: Et quoniam’ est

ut Br ad AE ita ZH ad HK , æqualis autem
HIC ipsi A6; est igitur ut BP ad AE ita ZH
ad 6A. Et est æqualis BAP angulus ipsi ZOH ;
æquiangulum igitur est ABP triangulum trian-
gulo 62H. Datum est autem 26H triangulum
specie; datum est igitur et ABF triangulum
specie.

ALITER.

Sit triangulum ABF , datum habens angulum

ad A , ratio autem sit ipsius sub BA, Al" ad
ipsum ex FB data; dico datum esse ABP trian-
gulum specie.

Quoniam enim datus est BAF angulus,- quo
igitur majus est ipsum exutrâque simul BAI’

quam ipsum ex Br , illud spatium ad ABP trian-

gulum rationem habet datam. Quo autem est
majus ipsum ex utrâque simul BAP quam ipsum

.a,;1.v .r..

chacun des points z, H; chacune des droites (al, 2H, en est donc donnée de
position et de grandeur ( 26); le triangle 26H est donc donné d’espèce. Ettpuisque
Br est à AE comme ZH est’à HK , et que HK est égal à Ao( 54. 1 ); la droite Br
est à AE comme 2H est à 9A. Mais l’angle BAI" eSt égal a l’angle 26H; le triangle

ABr-est donc équiangle avec le triangle OZH (79). Mais le triangle ZGH est donné
d’espèce; le triangle A31" est donc donné d’eSpèce.

AUTREMENT.

SOit le triangle ABT ayant l’angle A donné, que la raison du rectangle sous BAr
au quarré de rB soit donnéé; je dis que le triangle ABT est donné d’espèce.

I Car puisque l’angle BAI" est donné, l’espace dont le rectangle sous BA, Al" sur-
passe le quarré de Br a une raison donnée avec le triangle ABI’ (67). Soit A l’espace

dont le rectangle sous BA, Ar surpasse le quarré de Br; la raison de l’espace

Il]. 5.7
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2’770» 73 A xwpios’ A370; «sipo: ici-736 703 A xwpiou

7rp3; 73 ABT 7p,z’7awov foôer’ç. To17 f3 ABT 7p17a’1-

par)? mp3; 73 157737257 BA, Ar A570; i773 foeeiç,

frai 73 «90927049 279414737 137:3 BAT 7min: ami

A

B

70:7 A 0’410: xwpiou 7rp3ç 73 57:3 7:39 BA , Ar A6-

70; ici-7l foeeiç. To5 fÈ :573 7:37 BA, Ar 7rp3ç

73 ai7r3 73’; Br A670; 5’77) foûeiç’ nul 703 A cipa:

7rp3; 73 0’073 75?; Br A370; i073 foûeiç’ nul 0’011-

Ûe’wts ollpd. 703 A xwpiau puni 703 1327375;
Br 7rp3ç 73 0’:7r3 73’; Br A670ç9 in) fofleîç.

AÀMÈ 73 A xwpiov peut 703 0273 777; Br 7.3 037:3

auvœpço’rs’pw 7:7; BAT i071” A370; alpe: 703 aimé

aurappmêpou 757; BAT wp3; 73 &73 73; Br f0-
Ôel’ç’ (30-72 nazi aumpçwipou 73; BAT 7rp3ç 773v

Br A670; Ëa’ri foôeiç. Kœl ’êlO’Tl faÛe’Ïa-œ’zi 57:3

BAr ywyiw fifo’rau c’:’pc: 73 ABT 7pi’7wvoy 753

3’

szfelw. ’

ex Br , sit A spatium; ratio igitur est spatii A
ad ABT triangulum data. Trianguli autem ABP
ad ipsum sub BA, AP ratio est data , quia datus

est BAE angulus; et igitur spatii A ad ipsum

sub FA , AF ratio est data. Ipsius autem sub
13A , Ar’ ad ipsum ex Br ratio est data; et ipsius

A igitur ad ipsum ex Br ratio est data; et
componendo igitur spatii A cum ipso ex Br
ad ipsum ex Br ratio est data. Sed spatium A
cum ipso ex Br est ipsum ex utrâque simul
BAP; ratio igitur ipsius ex utrâque simul BAP

ad ipsum ex Br data; quare et utriusque si-
mul BAI? ad Br ratio est data. Et est datus
BAF angulus ; datum est igitur ABP triangulum

specie.

A au triangle ABT sera donnée. Mais la raison du triangle ABT au rectangle sous
-BA , Ar est donnée; à cause que l’angle BAT est donné ( 66); la raison de l’eSpace

A au rectangle sous BA, AT est donc donnée Mais la raison du rectangle sous
BA, Ar au quarré de Br est donnée; la raison de l’espace A au quarré de Br est
donc donnée (8); donc , par addition, la raison de l’espace A avec le quarré de Br
au quarré de Brest donnée (6). Mais l’espace A, avec le quarré de Br, est égal

au quarré de la somme des droites BA, AT; la raison du quarré de la somme
des droites BAT au quarré de Br est donc donnée; la raison de la somme des
droites BA , Ar à Br est donc donnée(54). Mais l’angle BAT est donné; le triangle
ABT est donc donné d’eSpèce (45).
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nporAztz 7rœ’.

l. N ’ vru ’ I G’ n ,En Tpezç euômu , avaàoyov avec: TPIWY eu-

t H î I621m; airaÉÀo’yov ado-11;, 7a; dîthç w fiâmes»?

A671,» Ëxwa’zr au) 7ai; ,ue’ntç E7 &Æopiyq) A579:

r l
t(feue-n” un!) Êaiy n Japet wpâç 7M diaprât? léguait

Il I x t I t x I x996p Æeîopsyoy, aux: n [un wpoç 7m peu-m" me:

l q
ri Mimi 5x94 qui; wiv’ Mmtw input: A670;! 2521

Jefape’rov.

n- i î N à I 9’ cTpuç gap euÔeiau «railway oufdl a: A, B, r

flua-i9 eûeeiauç airaiàoyov adam; 79:7; A, E, Z,

i il ’ l I ’ I l dg NTa; output; w «refaite up MM) examen, un Tu;
[Liv Awpclç Ttiv A A670; 110-7693 Jafleiç, 71?; fi F

V Nnptiç Ttil’ Z Aéyoç Ëceeiçll’ m’y.) a?! me) Tu; B

qui; fait! E A570; Ëa-Ti âcôeiç,

45x

PROPOSITIO LXXXI.

Si tres rectæ proportionales existentes tribus
rectis proportionalibus existentibus , extremas in
datâ ratione habeant; et mediasfin datâ ratione

habebunt 5 et si extrema ad extremam rationem
habeat datam ,i et media ad mediam ; et reliqua
extrema ad reliquam extremain rationem habebit

datam.

Tres enim rectæ proportionales A , B , F
existentes tribus rectis proportionalibus existen-

tibus A, E , Z, extremas in ratione datâ ha-
beant ,, et ipsius quidem A ad A ratio sit data,
ipsius autem P ad Z ratio data 5 dico et ipsius B

ad E rationem esse datam.

A

E

r

Emi 7&9 Ao’yoç Émi5 7’31; pêv A wpàç Tint A Quoniam enim ratio est ipsius quidem A
ad A data, ipsius autem F ad Z data; ratio

.- N..»...»...H

Joûeîç5, vît; «Pi 1* 7,33; Ttil’ Z Æoûu’ç6’ A670; sa;

PROPOSITION LXXXI.

Si trois droites étant proportionnelles, et trois autres droites encore propor-
tionnelles, les extrêmes ont entre eux une raison donnée, les moyens auront
aussi entre eux une raison donnée; et si un extrême a une raison donnée avec
un extrême, et si le moyen a une raison donnée avec le moyen, l’extrême
re5tant aura une raison donnée avec l’extrême restant.

Les trois droites A, B, r étant proportionnelles; et les trois droites A, E, z
étant aussi proportionnelles , que les extrêmes ayent entre elles une raison donnée,
c’esuà-dire que la raison de A à A soit donnée, ainsi que la raison de ra z; je
dis que la raison de B à E est aussi donnée.

Car puisque la raison de A à A est donnée , ainsi que la raison de r à z, la raison

.....t.s...- .0 49..-"... , in; .èMh-fl u
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7:7; B, 7:; ciel 67:3 765v A, Z i’a-oy in) 76 ciwà

en; E’ A670; Eipot 307i 7013 si???) Ttîç B 7793; "ré

02m3 75; E «Poôu’ç’ bien me) Tif; B 71735; 715v E

MW; irai (PoÛeI’ç.
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igitur ipsius sub A , I’ ad ipsum sub A, Z
data. Sed ipsi quidem sub A, P æquale est

. ipsum ex B, ipsi autem sub A, Z æquale est
ipsum ex E; ratio igitur est ipsius exils ad
ipsum .ex E data; quarta et ipsius B ad ipsam
E ratio est data.

tub
H

Barra) 3è WoËÂw 75; Mir A wpàç fuir A A670;

ÆoÛeiç, 7h"; A? B 7rp5ç suiv F. A670ç7 étêta? 7&5,ch

371 un? frit"; T wpôç wiv Z A694); Ër’rirJloÔeiç.

livrai flips 75; pi? A mp3; suiv A, 71?; æ B
wpàç fuir E A670; irai?) &Get’r A570; c’t’poc à?)

nul 70:7 aîné 73; B 77,35; 78 02ml 75; E Joûet’ç.

AÀAcÈ 793 ,uêv rimé 727g B Yvon! ion-i 75 67:3 7651i

A, T, 753 à? 017:5 75; E i’a-ov in) 73 :378 7657 A,

Z’ Mini; à’poc Émilo 705 riflé 75V A , r wpàç 76

dm) 765v A, Z æOÛEIIÇ. Km) M15; wAæuPa’ïç 72k

1137793; lainer wÀeuPaiv "rait! A A679; ëaTÏ 90621?

Sit autem rursus ipsius quidem A ad A ratio
data, ipsius autem B ad E ratio data; dico et ip-
sius P ad Z rationem esse datam.

Quoniamenim ipsius quidem A ad A, ipsius au-

tem B ad E ratio estdata; ratio igitur est et ipsius

ex B ad ipsum ex E data. Sed ipsi quidem ex
B æquale est ipsum sub A, F, ipsi autem ex
E æquale est ipsum sub A, Z; ratio igitur est

ipsius sub A, P ad ipsum sub A, Z data.
Et unius lateris A ad unum Iatus A ratio est
datas Et reliqui igitur F ad reliquum Z ratio

au) Mimi; Jim TiÏç 1" 74:3; honnir Tait! Z A570; est data.

à?) 3002:2. ’
de l’espace sous A, r, à l’eSpace sous A, z est donnée ( 7o ). Mais le quarré

. de B est est égal au rectangle sous A, r, et le quarré de E est égal au rectangle
i a sous A , Z (17. 6 ), 5 la raison du quarré de B au quarré de E est donc donnée;

la raison de B à E est donc aussi donnée (54).

a; De plus , que la raison de A a A soit donnée, ainsi que la raison de B à E; je
à dis que la raisOn de r à Z est donnée.
Car puisque la raison de A à A est donnée, ainsi que la raison de B à E, la
, raison du quarré de B au quarré de E est donc aussi donnée (5o). Mais le rec-
l i tr i tangle sous A, r est égal au quarré de B (I7. 6); et le rectangle sous A, z est

égal au quarré de E; la raison du rectangle sous A,’ r au rectangle sous A, z
in t est donc donnée. Mais la raison d’un côté A à un côté A est donnée; la raison

du côté restant r au côté restant z est donc aussi donnée (68).

g 771m w»! w
t- .JM-" .58!
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PROPOSITIO LXXXII.

Si quatuor rectæ proportionales sint ; erit ut
prima ad quam secunda rationem habet datam,
ita tertia ad quam quarta rationem habet datam.

Sint quatuor rectæ proportionales A , B , P, A,

et sit ut A ad B ita r ad A, dico esse ut A
ad quam B rationem habet datam, ita ipsam P
ad quam A rationem habet datam.

Sit enim ad quam ipsa B rationem habet
datam ipsa E, et fiat ut B ad E ita A ad Z.
Ratio autem ipsius B ad E data; ratio igitur
et ipsius A ad Z data. Et quoniam est ut A
ad B ita P ad A, est autem et ut B ad B
ita A ad Z; ex æquo igitur est ut A ad E

PROPOSITION LXXXII.
Si quatre droites sont proportionnelles, la première sera à celle avec laquelle

la seconde a une raison donnée, comme la troisième est à celle avec laquelle
la quatrième a la raison donnée.

Soient A, B , r, A quatre droites proportionnelles, c’est-à-dire, que A soit ë
B comme 1’ est à A; je dis que A est à celle avec laquelle B a une raison donnée,
comme r est à celle avec laquelle A a la raison donnée.

Car soit E la droite avec laquelle B a une raison donnée , et faisons en sorte
que B soit à E comme A est à Z( 16. ). Mais la raison de B à E est donnée;
la raison de A a z est donc donnée. Mais A est à B comme r est à A, et B est
à E comme A est à z; donc, par égalité, la droite A està la droite E commer
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Æope’voy 0370:; ri r 7rpàç tir ti A A670;! 3X2! de-

dauber.
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, I
âlxël défriperai.

N I
Errata-av Tala-5192425921121 et; A, B, T, A cirre);

égaya-au 74:5; cama; (3672 fluait! AnçÛeto’âiv,

a a N G «a A: t x I«à: «un»! owozwvouv nard A, B, f, au; TETdPTHÇ

cuirai; wpoeÀncheitrnç4 qui; E, arpèg- iiv si A A6701!

ita P ad z. Et est quidem ipsa E ad quam
B rationem habet datam , ipsa autem Z ad quam

ipsa A; est igitur ut A ad quam ipsa B ratio-
nem habet datam ita ipsa P ad quam ipsa A
rationem habet datam.

PROPOSITIO LXXXIIL

Si quatuor rectæ ita se habeant inter se ut;
tribus sumptis ex iis quibuscumque , et quartâ.

ipsis sumptâ proportionali , ad quam reliqua
ipsarum ex prmc1pio quatuor rectarum ratio-
nem habet datam, proportionales fiant quatuor
rectæ; erit ut quarta ad tertiam ita secunda
ad quam prima rationem habet datam.

Sint quatuor rectæ A, B, P, A ita se
habentes inter se , ut tribus sumptis ex iis
quibuscumque A , B , I’ , et quartâ ipsis ac-s

ceptât ipsâ E, ad quam ipsa A rationem ha-

est à z (22. 5). Mais E est la droite avec laquelle B a une raison donnée, et z
est la droite avec laquelle A a la raison donnée; la droite A est donc à la droite
avec laquelle B a une raison donnée, comme r est à celle avec laquelle A a la
raison donnée..

PROPOSITION LXXXIII.

Si quatre droites sont entre elles de manière qu’en ayant pris trois quelconques

et une quatrième droite qui leur soit proportionnelle, et qui ait une raison
donnée avec la droite restante des quatre premières, ces quatre dernières droites
étant prOportionnelles, la quatrième sera a la troisième comme la seconde est à
celle avec laquelle la première a une raison donnée.

Soient quatre droites A, B, r, A qui soient entre elles de manière qu’en ayant
pris trois quelconques A , B, r, et une quatrième E avec laquelle A ait une raison

, fi. V .., a.; ” ” r ,. -v... 44 *x*.4....r-..........- fientât-4v. --* -- fi
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bet datam,- pr0portionales sint A , B , P , n
rectæ; dico ut A ad P ita B ad quam A rationem

habet datam. l

I Û N N l1 fEmi 7ai? Ëc-nv a); n A 7:90; 7m! B aura; a f

t t x al l’ t w a! a x Nvrpoç 1M Et ra capot une aux! A, E mou 277! ne

o N x 3 N N t07:5 7m B, T. Kœi Ève: Aéycç en: a"; E 7rpoç

F4 t Nnia A J06"? A674); 1px. Ëa-Ti mû ’rau 67:0 un! A,

I N 1’ N- lA 7rpàç 73 Livre Tan! A, E 509212. ’.T(p° Je rifla

6 6773 763V B, I” A570;N ’lfait! A, E Écrit! [0’07 76

Il N N f N N t t Û t w4,247 un ne une un! A, A 7rpoç Ta une 7M
B, r êta-ris «906:1; écru! âpat à; ri A Wpàç wiv

(I f À C ’ w II aurai; n B 7min; av n A A0701! axe: &Êopayoy.

Quoniam enim est ut A ad B ita I’ ad E;
ipsum igitur sub A , E æquale est ipsi sub
B, P. Et quoniam ratio estipsius Ead A data;
ratio est igitur et ipsius sub A, A ad ipsum
sub A, E data. Ipsi autem sub A , E est æquale
ipsum sub B , P; ratio igitur et ipsius sub A, A
ad ipsum sub B , P est data; est igitur ut A ad
r ira ipsa B ad quam ipsa A rationem habet
datam.

donnée, les droites A, B, r, E étant prOportionnelles; je dis que A est à r
commeB est à la droite avec laquelle A a une raison donnée.

Car puisque A est à B comme 1’ est à E, le rectangle sous A, E est égal au
rectangle sous B, r( 16. 6 ). Mais la raison de E à A est donnée; la raison du
rectangle sousA, A au rectangle sous A, E est donc donnée. Mais le rectangle
sous A, E est égal au rectangle sous B, r; la raison du rectangle sous A, A au
rectangle sous B , r est donc donnée ( 1. 6 ); la droite A est donc à r comme B
est à la droite avec laquelle A a une raison donnée (56).

- A , - f..s,.e7-..«
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Au’o 70;!) eÔBeÎau ai AB, Br Æoôèv xwpiov Weple-

I N lacérera-4V Tri AI Ëy d’adopter? 7m14 7p 57m ABT,

N a] l cl
ai d’à rB 77]; BA (90021071 [ZEÏÇMV earw’ A270) a?!

N I Nfoëne-ci in"! Ênœa’epat 7m AB, Br.

PROPOSITIO LXXXIV.

Si duæ rectæ datum spatium comprehen-
dant in date angulo, altera autem quam alte-
ra , datâ , major sit, et utraque ipsarum erit data.

Duæ enim rectæ AB , BP datum spatium com-

prehendant AI’ in dato angulo ABF, ipsa aus
tem PB ipsâ BA datâ major sit; dico datam esse

’ utramque ipsarum AB , BP,.

N ’ NEwei qui!) in; TMÇ BA doôzicp peiëaw tan,

m a! I N a! C a.909mm; 10’760. AI” Mimi capot n AB 7p BA

l I .
in: Êtr’n’. Kari2 aupmmMFwo-Ûw 7è AA WdFdÂAM-

N IAéypcmluavrl. Kcti Ëwei in ici-Tir si AB 7g; BA’ Ao-

7oç défet in) 75; AB 7438; Tilt! BA Æoôeiç. Aa-

Quoniam enim FB quam 18A dalâ major est,

data sit AI; reliqua igitur AB ipsi BA æqualis
est. Et compleatur AA parallelogrammum. Et
quoniam æqualis est A3 ipsi BA; ratio igitur
est ipsius AB ad BA. Data autem et ABA an-

PROPOSITION LXXXIV.

Si deux droites comprènent un espace donné dans un angle donné , et si l’une
d’elles est plus grande que l’autre d’une droite donnée, chacune d’elles sera
dénuée.

Que les deux droites AB, Br comprènent un eSpace donné Ar dans un angle
donné ABr, et que rB soit plus grand que BA d’une dr01te donnée; je dis que
chacune des droites AB , Br est donnée.

Car puisque rB est plus grand que BA d’une droite donnée , que cette donnee
soit Ar, le reste AB sera égal à BA (déf. 2 ). Achevons le parallélogramme AA;

. l I t à ’lpuisque AB est égal à BA, la raison de AB a En est donnée. Mais l angie ABA est

7; 1-- .Wwæ; 7..--v---c.. -xàlfli-Lv. A uv-
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gulus ; datum est igitur ipsum ÀA specie. Quo-

niam igitur ipsum AF datum ad datam AF ap-
plicatum est excedens figurâ AA datâ specie;

data est igitur latitudo excessûs; data igitur
est BA. Sed et ipsa AI"; et tota igitur BF data
est. Est autem et AB data. Utraque igitur
ipsarum AB, BF data est,

PROPOSITIO LXXXV.

Si duæ rectæ datum spatium comprehendant

in dato angulo , sit autem simul utraque data;
et utraque ipsarum erit data.

Duæ enim rectæ AB , BF datum spatium
comprehendant Afin date angulo ABP, et sit

I’

utraque simul ABP data; dico et utramque ip-
sarum AB, BF esse datam.

donné; AA est donc donné d’espèce. Et puisqu’à la droite donnée Ar on a appliqué

l’eSpace donné AT, excédant d’une figure donnée d’OSpèce, la largeur de l’excès

est donnée (59) ; BA est donc donné. Mais A!" est donné aussi; la droite entière Br est

donc donnée. Mais AB est donné (5); chacune des droites AB , B1" est donc donnée.

PROPOSITION LXXXV.
Si deux droites comprènent un espace donné, dans un angle donné , et si leur

somme est donnée, chacune d’elles sera donnée.

Que les deux droites AB, Br comprènent un espace donné Ar, dans un angle
donné ABF , et que la somme des droites AB, Br soit donnée; je dis que chacune
des droites AB , Br est donnée.

HI.
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Producatur enim PB ad punctum A , et
ponatur ipsi AB æqualis BA , et per punctum
A ipsi BA parallela ducatur AB, et complea-
tur AA. Et quoniam æqualis est AB ipsi BA ,v
et est datus’ABA angulus, quia et qui est dein-

ceps ipsi datus est; datum est igitur ipsum En
specie. Et quoniam data est simul utraque ABP,

æqualis autem AB ipsi BA, data igitur est AP.

Quoniam igitur datum AF ad datum AF ap-
plicatum est, deficiens figurâ EB datât specie;,

datæ sunt latitudines defectûs ; datæ igitur surit:

AB, BA. Sed et simul utraque ABP data est;
et reliqua igitur ipsa B1" data est; data igitur
est utraque ipsarum AB , Br.

PROPOSITIO LXXXVI.

Si duæ rectæ datumspatium comprehendant

in dato angulo, ipsum autem ex majori quam
ipsum ex minori, dato, majus sit; et utraque
ipsarum erit data.

Car prolongeons rB vers A, faisons En égal a AB, par .le point A menons AE
parallèle à BA, et achevons le parallélogramme AA. Puisque AB est égal à BA, et
que l’angle ABA est donné, car son angle de suite estdonné, le parallélogramme;
EB sera donné d’espèce. Mais la somme des droites AB, Br est donnée, et AB est

égal à’BA; la droite AF est donc donnée Et puisque l’espace donné AT est
appliqué à la droite donnée A1" défaillant d’une figure E8 donnée d’espèce, les

largeurs du défaut sont données (58); les droites AB, en sont donc données. Mais
la somme des droites AB , Br estdonnée; la droite Br est donc donnée; chacune

des droites AB, Br est donc donnée (4). ’

PROPOSITION LXXXVI.

Si deux droites comprènent un espace donné, dans un angle donné, et si le
quarré de la plus grande surpasse le quarré de la plus petite, d’une donnée,
chacune d’elles sera donnée.

out, d - ’0- -
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Duæ enim rectæ AB, Br datum compre-

hendant spatium AF in dato angulo ABP, qua-
dratum autem ex AB , dato, majus sit quam
quadratum ex BP; dico datam esse utramque
ipsarum AB, Br.

En) 7è!) 78 dm) 717; AB 703 (in?) 79’; BT,

foehn, ,ueîZév Ëa-Tw, dçppn’cew 7è fiels», mal

2,07034 73 67H) 7511 AB, BA’ A01781: 54m 73 137:8

763v BA, AA l’a-av à?) 7435 02m3 Tî’lç Br. KoàÊml

J005? Ëa-w 1-5 dvrà Tôt! AB, Br, En) A? au) tu;
Ïmà 75v AB, BA J092? Âo’yoç c’e’pœ 708 dm) 765V

AB, BA Wpàç 73 67:5 75v AB, Br flask. Karl
Élu-71v à; 75 157:8 755V AB, BA mua; 78 1572-5 75v

AB, BI’ 037w; il AB 7rp6ç 71515 BT’ A670; à’pœ mû

75; AB wpâç 7911:7 BI’ (90921? A570; alpe. au) 705

9175 75; AB and; 7è dard vil; BI9 309215. T65 æè

A A
Quoniam enim ipsum ex A]! quam ipsum

ex BP, dato , majus est, auferatur datum ,
et sit ipsum sub AB , BA ; reliquum igitur sub
BA , AA æquale est ipsi ex BP. Et quoniam
datum est ipsum sub AB , El” (vide lemma ),
est autem et ipsum sub AB, BA datum; ratio
igitur ipsius sub A3 , BA ad ipsum sub AB,
BF data. Et est ut ipsum sub AB , BA ad ipsum
sub A13 , BP îta AB ad Br; ratio igitur et ipsius

A3 ad BF data; ratio igitur et ipsius ex AI!
ad ipsum ex BF data. Ipsi autem ex P5

Que deux droites AB, Br comprènent un espace donné A1", dans un angle donné
ABT, et que le quarré de AB soit plus grand que le quarré de Br d’un espace
donné; je dis que chacune des droites AB, Br est donnée.

Car puisque le quarré de AB est plus grand que le quarré de Br d’un espace
donné , retranchons l’esPace donné, et que cet espace soit le rectangle sous
AB, BA; le rectangle restant sous BA, AA sera égal au quarré (le Br (2. 2). Et
puisque le rectangle sous AB, Br est donné, et que le rectangle sous AB, BA
est aussi donné, la raison du rectangle sous AB, en au rectangle sous AB,
Br sera donnée (I). Mais le rectangle sous AB, BA est au rectangle sous AB, Br
comme AB est à Br; la raison de AB à Br est donc donnée; la raison du quarré
de AB au quarré de Br est donc donnée (5o). Mais le rectangle sous BA , AA est égal
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1371575; TE ilotov 751° dîrà 713v BA, AA. Àâyoç Ëpœ

t’a-7211 nul 703 Ûflà 765v BA, AA vrpàç 73 c273 7E;

AB «95921]? au) 705 7eTPaÉnIçaî’fat :573 75V BA , AA

97,48; 73 ait-ra 727; AB (90921]? A670; défet 700 7e-

7Fciæuç 57:5 765V BA, AAl2 [and 708 demi 75g
AB wpàç 7è 02775 717; 81113 3092:2. AAAoÈ 7ox

T

7e7pu’mç 57:87:31! BA, AA p.270). 703 57:3 757; BA

’07) 7è alan; aumpçon’pou 751"; BA, A1513" A670;

défia sans) 703 aira auvœyçocrépsu 727; BA, AA
7rpàç 78 givra 75g AB 3392:? Aé’yoç c’éPaL nui ŒUVŒM-

(1)07;an 727g BA, AA mata; 72iv’4 AB 909212. Km)

auvôz’vw UUVŒMÇOTE’PGU 717; BA , AA peut 75g AB,

7ou7s’a71 cibla 75v AB mir); 79H!I5 AB A570; à";

30921? au) M13; dans 7fiçAB rapt); 7th! BA A670; à?)

(To-92k. Tiïç (Pi A3 mati; 7m Br Myoç 2’57) 90921,?

xœilô 75; AB taïga wpôç fuir Br A670; Ë77i 9662:2.

K1) 5’772) A670; :377) 75; AB wpàç 795717 BA Joeeiç,

LES DONNÉES D’EUgCLIDE.

æquale est ipsum sub BA , AA ; ratio igitur et
ipsius sub BA , AA ad ipsum ex A3 data; et
ipsius quater igitur sub BA, AA ad ipsum et
AB data; ratio igitur ipsius quater sub BA ,
AA cum ipso ex A]: ad ipsum ex 3A data.

l
A A
Sed ipsum quater sub BA, AA cum ipso
ex BA est ipsum ex utrâque simul BA, AA;
ratio igitur et ipsius ex utrâque simul BA,
AA ad ipsum ex AB data; ratio igitur et utrius-
que simul 15A , AA ad AB data. Et. compo-
nendo simul utriusque BA , AA cum AB, hoc
est dual-nm AB ad AB ratio est data; et unius
igitur ipsius AB ad BA ratio est data. Ipsius
autem AB ad BF ratio est data; ipsius autem
AB ad Br ratio est data; et ipsius A8 igitur
ad BF ratio. est data. Et quoniam ratio est ipsius

au quarré de rB (a. a); la raison du rectangle sous BA , As au quarré (le AB est donc
donnée; la raison de quatre fois le rectangle sous BA, AA au quarré de AB est donc .
donnée; la raison de quatre fois le rectangle sous BA , AA avec le quarré de AB au
quarré de BA est donc donnée. Mais quatre fois le rectangle sousiBA, AA avec le
quarré de BA est égal au quarré de la somme des droites BA, AA (8. 2); la raison du
quarré de la somme des droites BA, AA au quarré de A8 est donc donnée; la raison
de la somme des dioites BA, AA à AB est donc donnée ; donc, par addition , la
raison de la somme des droites BA , AA avec AB, c’est-à-dire , de deux fois AB à BA
est donnée (6); la raison d’une seule fois AB à En est donc donnée Mais la raison
de AB à Br est donnée; la raison de AB à Br est donc donnée Mais la raison de

fl.h 05””

b. W ,,, www
zest-ra :7» » . »-
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sui Ënw ai; ri ABwpàç 7tivl3 BA 037w; 7è «27:6 7d; A3 ad 3A data ’ et fit ut. An ad Dé fila .iPsum

AB tapât; 73 [min 707w AB, BA’ A670; 019d la; 705 fax .AB ad 11m"? ml) AB, BA5 "no ’gltur et
41775 75: ÀBwpàç 78 6773 7:31! AB , BA 909212. A095 ’Psms 3.x A3 ad Ipsum Wh A3 ’ du data’ Datum

(Ri 7è 67:3 75v AB, BA, 037w; 7ai!) «fader Étpglpnwu’ antan l13511.m Wh AB.: IRA î 51°. enim datum

4,095 ëpd au) Ta au"; 7;"; AB. æoôe’fa-a Jim à AB. ablatum fait; datum, igitur et ipsum ex A15;

K4) ê’aw A670; 77:; AB wpôç 1m19 Br Joegiç- a». data igitur AB. Et est ratio ipsius A3 ad Br

627m cipal. nazi si Br data; data igitur et 3P.

AHMMA. LEMLÀ.
H5; rimât! 2’07? 73 13m3 75v ABT Épôoycâytov, Quomodo datum est rectangulum sub ABP,

èflCÂeidç JWMUME’WÇ 75; à"; ABT gangas obtuso supposüo ABP angulo ?

14960:.) aiwà 705 B angelot) naî927oç si BA’ net; Agatur a PunCtO B Perhendicularis 3A5 et

ËnCeCMio’Ûw il I’A Ëwi 73 G, "dl ÛUMWWÂM’ÀÛÛÛ’ Proaucamr FA ad Puncmm a; et compleatur
Tà BAGA épewa’wmv. 70W JPL à"; Tl; AA ne, AT. BAGA rectangulum; æquale igitur est ipsum AA

Kari inCeCM’aew il AB i7rl 7è Z , nul misât.) 7g? BF lP51 An Et Pmducatur A3 ad Puncmm z a et

Z
---.-..------------

u Ë N

6 Aïfa." à BZ , m) wywmmflâaaw T; A2 àPôoyéymy, ponatur ipsi B? æqualis BZ, et compleatur Az

livrai 05v «icefield 207w il :5775 ABT maria, 677532171: rectangulum. Quoniam igitur datus est A151" an-

AB à BA est donnée, et AB est à RA comme le quarré de AB est au rectangle sous
AB, BA (i. 6); la raison du quarré de AB au rectangle sous AB , BA est donc donnée.
Mais le rectangle sous AB , BA est donné , car c’est ainsi qu’on a retranché l’espace

donné (2); le quarré de AB est donc donné; la droite AB est donc donnée. Mais
la raison de AB à Br est donnée; la droite Br est donc donné.

LEMME.
L’angle ABT étant supposé obtus, comment le rectangle sous AB , Br est-il donné?

Du point B menons la perpendiculaire BA, et prolongeons I’A verse; achevons le
rectangle BAGA ; le rectangle AA sera égal a Ar. Prolongeons AB vers z; faisons BZ
égal a Br, et achevons le rectangle AZ. Puisque l’angle ABT est donné, par supposi-

t I si t-, «un»... g t g ,w, . NM me... -:1»-:-.».r-vn-.-- M a... .1. .

f .
t
a,r

î

3 4
fi r:

I lt! t
ll

à

4’
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palpa , 9002704. 6*; un) à 137:0 ABA, épôti 7,0l!) , ÂOITNl

alpe: il 67:0 ABr Æoûeî’o-oi Ëam. Kati ÉpÛti il A: ÀOI7Nl

dépoli; rdoôeÎa-ai t’a-71. Aoeêv oïpat 7è BrA 7p1’7wvov

753 2?le A670; alpe 7d; AB 7:pèç Br Æoôeîç. Ian

d’à si Br 75 BZ’ A694); o’z’pœ me) 75; AB 7rpàç "mir BZ

650.021? (agneliez? 703 B6 wpôç 73V ZA A670; ÆoÛelç.

Ier-or dt 73 B9 753 Ar’ Ao’yoç à’pœ 703 AI vrpàç 78

AZ 9002:2. K4; (POÛÈV 7d Ar’ doeêv dt,ch un) 75 AZ,

70072377: 78 07:0 A13 , BZ, flafla-71 75 57:0

A3 , Br!

nPOTAztz gré".

Boit! «No zôûeïou Æoûêv xwpiov mpu’xwrw Ëv

Jeâopt’vp gazeriez , détins-au d’à à Ë7êpot 7iïç Ê7s’pœç,

man, Maïa! il Ëv Aéygæ est? Ênotn’pac ŒÔTÆV

307m 909270252.

A60 yâp 25927413 AB , Br «rodé? xwpz’ov flapie-À

piètent! 73 Ar Êv «radoucira glanure 57:5 ABT,

l l ’ a N l N N I N7o de omo 7nç r13 7cv 4527:5 711; BA doguin, M21-

LEs DONNÉES D’EUCLIDE.

gulus, supponitur enim, datas autem et auguJ
lus ABA, rectus enim ; reliquus igitur ABP datus

est. Et rectus ipse A 5 reliquus igitur r datus est.
Datum igitur BrA triangulum specie 5 ratio igitur

ipsius AB ad Br data. Æqualis autem Br ipsi
BZ ; ratio igitur et ipsius AB ad BZ data 5
quare et ipsius 36 ad ZA ratio data. Æquale
autem 166 ipsi Ar; ratio igitur ipsius AI’ ad
AZ data. Et datum Ar; datum igitur Az , hoc est

ipsum sub AB , BZ, hoc est ipsum sub AB , BE.

PROPOSITIO LXXXVII.

Si duæ rectæ datum spatium comprehendant;
in dato angulo , possit autem altéra alterâ , dato ,

majus est quam in ratione 5 et utraque isparum
erit data.

Duæ enim rectæ AB , Br datum spatium
comprehendant Ar in dato angulo ABP , ipsum
autem ex Br ipso ex BA , dato , majus sit quam

tion, que l’angle ABA est aussi donné, car il est droit, l’angle restant ABT sera donné.

Mais l’angle A est droit; l’angle restant r est donc donné; le triangle BTA est donc
donné d’espèce; la raison de ne à Br est donc donnée (4o). Mais Br est égal à BZ ;

la raison de AB à BZ estdonc donnée, et par conséquent la raison de 36 à 2A.
Mais Be est égal à Ar; la raison de Ar à AZ est donc donnée. Mais AI’ est donné;

Az est donc donné, c’est - à - dire, le rectangle sous AB , BZ, c’est- àvdirea

le rectangle sous AB, Br.

PROPOSITION LXXXVII.

Si deux droites comprènent un espace donné, dans un angle donné, et si le
quarré de l’une est plus grand à l’égard du quarré de l’autre , d’une donnée , qu’en

raison, chacune d’elles sera donnée" A
Que les deux droites AB, Br comprènent un espace donné Ar, dans un angle

donné ABT, et que le quarré de rB soit plus grand à l’égard du quarré de BA,

var», ’m..-» ..., ,J - aç-ggv .., -’ 1; f...
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I PI B e I NZ07 E5770) il Êv Ào’yrp’ A270) 01’! au: emm-spa 700v

. Q n N fAB, Br 207: «Talisman.

a t t a t ... «a a t NE7re: gap 70 007:0 7nç rB 70v 007:0 7nç BA,

A. I ,t ) I a l t5392771, MEIZOV Ëa7n n av A0700, demanda) 70

si t C t N tu a](To927, nui errwô 70 U770 7m rB,lBA’ A017:ch capot

a. * x N t a ’ l N I 1 h7cv u7:a 7th Br, FA wpcç 70 007:0 7nç AB A070; 507:

A .

in ratione; dico et utramque ipsarum A]! , Br
esse datam.

Quoniam enim ipsum ex rB ipso ex BA ,’

datO , majus est quam in ratione, auferatur
datum, et sit ipsum sub rB , 3A; reliqui igitur
sub Br, FA ad ipsum ex AB ratio est data.

à

B

09062:2 K01) Ëwei «90651! Ê0-7: 75 57:5 703v AB, Br,

E775 à! nul 75 67:5 757 rB , BA 33923" A570; dépz

0’775 705 137:5 7037 AB, Br 7:p5ç 75 675’751! r3,

BA7 daÛet’ç. Q; de 75 57:5 755v AB, Br 71”35; 75

57570511 rB, BA 037w; il AB 7p5ç 7’57 BA’ (:3772

and) 75; AB 7:p5ç 757 BA A670; Ê0’7i 509219" dia-72

nazi 705 027:5 7:7; AB 7rp5ç 75 027:5 727g BA À0’70ç

En) 49092:2. To5 Æ; 027:5 727; AB 7:p5c: 75 57:5 7077

Br, TA A570; Ëarl dodues. au) 703 157:5 7:31! Br,
rA aïpa 7rpàç 75 057:5 777; AB A670; Ërri J’oôu’ç’

il a N I t t N t007 ra me: 70v 7e7p0mxç une 7m Br, TA 7:p5ç 70

A F
Et quoniam datum est ipsum sub AB, Br, est
autem etipsum sub rB , BA datum; ratio igitur est
ipsius sub AB , Br ad ipsum sub rB , BA data.

Ut autem ipsum sub AB , Br ad ipsum Sub
rB, BA ita AB ad BA; quare et ipsius AB ad
BA ratio est data ; quatre et ipsius ex AB ad ipsum

ex BA ratio est data. Ipsius autem ex AB ad
ipsum sub Br, FA ratio est data; et ipsius sub
Br , FA igitur ad ipsum ex A3 ratio est data;
quare et ipsius quater sub Br, FA ad ipsum

d’une donnée, qu’en raison; je dis que chacune des droites AB, Br est
donnée.

Car puisque le quarré de rB est plus grand à l’égard du quarré de BA , d’une

donnée, qu’en raison, retranchons la donnée, que cette donnée soit égale au
rectangle sous rB, BA; la raison du rectangle restant sous Br, ra au quarré de AB
sera donnee ( def. 1 1 Et puisque le rectangle sous AB, Br est donné, et que
le rectangle sous te , en est aussi donné, la raison du rectangle sous AB, Br au
rectangle sous r13, BA sera donnée (t). Mais le rectangle sous AB , Br est au reg-
tangle sous TE , RA commeAB est à BA (i. 6); la raison de AB a BA. est donc donnée;

1 I 1., ’ ’ o H . .la 1818011 du quatre de AB au quarre de BA est donc donnee (DO). Mats la ramon
du quarre de A8 au rectangle sous Br, ra est donnée; la raison du rectangle
sous Br, TA au quarré de nB est donc donnée; la raison de quatre fois le rec-

r.5

’ V r l, 4.. «a sa . ’ A g .r 4-5 M- ’ ’ l V. . .M-, » as...- a...» . . ... me... -31fi1*.-s«.«. M à» a. r (r; . A.-«-.v-s.

L l 4 ..’1’: a t, *

çà" u. tu 4 4

masw I, --..

il
il: i
t’a):

7;;n, qH il Pli
9’ ’
v "l si?I gui,E .
v Ë E
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057:5 751"; BA A0300 577i 50921.? 709 727p05mç

57:5 757 Br, rA 0’0’p009 M2705 709 0i7r5 727c AB 7:p5ç

75 507:5 727c BA Aéyoç 507i 5092:2. AÀÀai 75 72-

7p05mç (157:5 700W Br, rA M2705 709 017:5 79g BA

75 057:5 aumpæcpwêpou 507i 75g Br, rA’ A570;

35,000 50-75 3000i 705 0Ë7:5 0’0mptç072’pou 777; Br,

TA 7:p5ç 75 057:5 79’; BA 9092M 56072 nazi retoqu-

Q072’pau 777; B], rA 7ïp5ç 75v BA A670; 507i 5’0-

92l’ç’ ami 00792:7: 0’t’p00 7037 Br, rA nazi 7:79 BA,

ex BA ratio est data; ipsius quater sub BP,.
rA igitur cum ipso ex BÀ ad ipsum ex BA ratio

est data. Sed ipsum quater sub Br, FA cum
ipso ex BA est ipsum ex utrâque simul Br,
FA; ratio igitur est et ipsius ex utrâque simul Br,

I’A , ad ipsum ex BA data; quare et utriusque

simul Br , rA ad BA ratio est data; et com-
ponendo igitur ipsarum Br , «FA et ipsius BA ,

l l a:7007207110 5’60 70W rB, 7rp5ç 757 BA A570;

I N N507i 9092:? 5’072 nazi peut; 7M; rB 7:p5ç 75V BA

A570; 507i 29092:2. a; d’5 il rB 77p5ç Tilt!” BA

hoc est duarum r3 ad 13A ratio est data;
quare et unius r3 ad BA ratio est data. Ut
autem rB ad BA ita ipsum sub rB , BA ad ipsum

057w; 75 5m; 755,, r3 , 13A "P3; 7.) in.) 7,7; BA. ex BA; et ipsius sub rB , BA igitur ad ipsum
3m) 706 67:2, 753;, r13, 13A aérant wpàç 75 l’ami 75?; ex BA ratio est data. Datum autem sub r3,

13A A57K 5075 Ji092Îç. A0950 d’5 75 07:5 75V rB, 3A 5 datum igitur Ct ipsum ex 15A 5 data igitur
BA’ 490951! 02’p00 mai 75 057:5 7:75 BA° 90927000 05,000

tangle sous Br, r0 au quarré de BA est donnée (8); la raison de quatre fois le
rectangle SOUS Br, rA avec le quarré de En au quarré de BA est donc donnée (6).

l Mais quatrefois le rectangle sous Br, TA avec le quarré de BA est égal au quarré

de la somme des droites Br, r0. (8. 2 ); la raison du quarré de la somme des
droites Br, rA au quarré de BA est donc donnée; la raison de la somme des
droites Br, TA à BA est donc donnée (54); donc, par addition, la raison de la
somme des droites Br, r0, 3A , c’est-à-dire de deux fois r3 à BA est donnée (6 j;
la raison d’une fois ris à BA est donc donnée. Mais rB est à BA comme le rec-
tangle sous rB, BA est au quarré de BA (1. 6); la raison du rectangle sous r3,
BA au quarré de sa est donc donnée. Mais le rectangle sous ra, sa est donné;
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.g")y 5 BA. la", un) 5 31- ragera; aux", ouï; . est 13A; quare et Br data est, ipsius enim Br
745p Br 7:93; nia! BA A6712; in") Æoûeiç, au) Aïk- ad BA ratio est data , et data est BA. Et est

,4, à BAH. Ka; g", 439;, 73 Ar , ut; (flafla-d datum A? , et datus ABF angulus ;. data igitur
,3 5ms Ain-13 www ragera sipo; 5,7) m) 5 AB- est et A13 5 utraque igitur ipsarum AB, Br data

imprima défet. 762W AB,-Br Æoôeîèrai 507w. eSrt»

IIPOTAEIE wn’. PROPOSITIO LXXXVIII.

Boit! 21’; 26;:on &Æom’vov ’75 [unifiez eôôeîiz Si in circuÎum datum magnitudine recta li-

7pat,u,uai nixegï, aîwoàapëaiyouem 7,145,114 62966- nea ducta fuerit, aufcrens segmentum quod

Hava? 7min ÆoBeî’a-ay» flic-m, à 01x653"; au; capiat angulum datum, data est ducta magni-

pe’ys’ôel. ’ tudine.
Bi; 702;, "gnou JËÆOMÉ’VW 79’; (1,457,462; 75;, In circulum enim datum magnitudine ABE

vABr èrxeœl à AT, àfigÀœHCa’youa-œ 7,15144 çà ducta fuerit ipsa AF auferens segmentum AEI’

ABT Jexéptevov 7min ABTa ÊoBeTo-aw’ Àêyco 37-1 quod capîat angulum ABT datum; dico A?

àAr affaira; 76:5 gagea, ’ datam esse magnitudine.
r

le quarré de BA est donc donné (2); la droite En est donc donnée, et par consé-
quent la droite Br est donnée (a), çar la raison de Br à BA est donnée; mais RA est
donné; la droite Af est donc donnée’, et l’angle ABT est aussi donné; la droite AB

est donc donnée; chacune des droites AB, Br est donc donnée (57).

PROPOSITON LXXXVIII.

Si dans un cercle donné de grandeur, on mène une ligne droite qui retranche
un segment comprennent un angle donné, la droite menée sera donnée de

grandeur. . VDans le cercle ABT donné de grandeur, menons la droite A1" qui retranche un
segment AEr comprenant un angle donné AEr; je dis que la droite Ar eSt donnée

de grandeur. I111. I 59

1. à "sur
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EiÀritpÛw 702p 70’ ue’wrpov 7ai] nu’nÀou 75 A,

mai Êwefeuxûeîo’at ri AA Juixew in) Tel E, nui

597152696940 à TE. 130927012 in: Écrit! il 1:75 ATB ,

Êpôii 74”) 30-71v3’ E771 A? nabi 5972: AEF Êoôeïaw

Mi Mimi d’un; 6718 IOA’E (9092M ici-71’ ÆÉÆOTdI

cipal, 73 ATB 7Pi7awov 755 2792:. Aciyoç o’Éfat i0?)

717; 15A wpàç 75v AF ÆcÛez’ç. AcÜeÏa’œ élit; EA

71,3 Meyéeel, 2’th nazi 5 miam; gîtant: très ,ue-

çréôw 490627612; a’c’jcœ E7171! riAr 76,5 Meyéôet.

nP ora: 12 7:61

Eçiv sig- nzinAoy Æzâ’opte’vcy 793 14272,02: eôôeîèz

figent?) àxûfi d’îdeME’l’M 74:5 peyis’ôer oiwaÀiiwie’rou

17,44î14œ 62965,01.on amarinai J’aGeÎb-œv.

Eîç wifi 7.61:on Æeâ’oye’vov 76; Mayéûel 7:31;

ABT 21395172 7pat,u,u.ù rixes) a; Aï J’eJ’oMe’Vn Tel?)

payiez? Àe’yw 8’71 oiwohiszenu flaflas d’exti-

Mérou 7min J’oûeîô’ay.

a ’ I tu’EIÀHQÜŒ 702p 7è xsy’rpov 7cv minÀou 73 A,

Sumatur enim centrum A circuli, et juncta’

AA producatur ad E, et jungatur IL. Datus
igitur est APE angulus , rectus enim. Est au-
tem et AEF angulus datus; reliquus igitur ipse
PAIE datus est. Datum est igitur APE trian-
gulum specie; ratio igitur est ipsius EA ad AF
data. Data igitur EA magnitudine , quia cir-
culus dams est magnitudine; data igitur est
ipsa.AP magnitudine.

PROPOSITIO LXXXIX.

Si in circulum datum magnitudine recta li-
nea ducta fuerit data magnitudine 5 anferet seg-

mentum quod capiet angulum datum.
In Circulum enim datum magnitudine ABF

recta linea ducatur AP data magnitudtne;
dico illam anferre segmentum capiens angulum
datum.

Sumatur enim centrum A circuli , et juncta

Car prenons le centre du cercle 1. 5 ), qu’il soitA; joignons la droite AA,
et prolongeons-la vers E, et joignons TE. L’angle AIE sera donné, car il est droit
(51. 5). Mais l’angle AEr est donné (1); l’angle restant me est donc donné (52. i)

(4); le triangle AIE est donc donné d’espèce (4o); la raison de EA à A1" est donc e
donnée ( déf. 5 ). Mais EA est donné de grandeur , parce que le cercle est donné

de grandeur (défi. 5); la droite Ar est donc donnée de grandeur (2

PROPOSITION LXXXI’X.

Si dans un cercle donné de grandeur, l’on mène une ligne droite donnée de
grandeur, cette droite retranchera un segment qui comprendra un angle donné.

Dans le cercle ABT donné de grandeur, menons une ligne droite Ar donnée de
grandeur; je dis qu’elle retranchera un segment qui comprendra un angle donné. i

z Car prenons le centre du cercle, qu’il soit A ( 1. 5 ); joignons la droite AA,

V .. A . r .7 ’v a ” . ’ ’ l VU . - .1 l r4 tr t "AÏVnïîhk’Î-lzuf ’ rhum"). A v4 i h ”" ’"m à * t-AI-H-rwæuau kfi),-.w-"17?î*4 M.Jnu-a-
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4.67

AA producatur ad A, et jungatur PE. Et quo-
niam data est utraque ipsarum RA , AF ,t ratio

tripez 75v BA, A!" niam; «sipo; ini 73g EA mais

7aiy Ar 909212. Kan) in"! 5,991) il 6713 ATB 7min!

défont: cipat 75 AIE nitrerai! 753 eider 490923705

djinn ËWÏ mai ri 67:0 ABT 7min.

ITPOTAEIE 4’,

I I N l NEo’w uuuÀou Êeâopavou 7’51 627e: in) 7M 7re-

pzçepeiaç J’oôèv onpeïov Moôfi’, a’wrà à!) 706790

i N I Nripa; flint. 700 uanu wepttpapemv nAawêp 7h;

N I n, I
2586m. J’eJ’apemv 7min WDIOUG’GL” J’eâ’wou 73

I Nê’npov mpctç 7»; nAaza’Ûel’anç.

I N N ’KunMu 7&9 73105021 J’eJ’olus’vou 7cv ABT ei-

’ ’ h N I ’l N ’ hAmpûœ a?" 7m; weplçepemç 909w CHMEIOV 70 B,

t extremitas

igitur est ipsius EA ad AP data. Et est rectus
APE angulus; datum est igitur APR triangulum
specie; datus igitur est et AEP angulus.

PROPOSITIO xc.

Si in circuli dati positione circumferentiâ
datum punctum sumptum fuerit , ab ipso autem
ad circuli circumferentiam inflexa fuerit aliqua
recta datum angulum faciens; data est altera

inflexæ.

In circuli enim positione dati ABI’ circum-

ferentiâ sumatur datum punctum 3:, a puncto

V prolongeons-la vers A, et joignons TE, Puisque chacune des droites BA, Ar est
donnée , la raison de EA à Ar est donnée (i). Mais l’angle AIE est droit (5:. 5);
le triangle Ana est donc donné d’espèce (44) ; ïl’angle AEI’ est donc donné (déf. 5).

PROPOSITION XC.

Si dans la circonférence d’un cercle donné de position l’on prend un point
donné, et si de ce point on mène une droite qui, étant brisée à la circonfé-
rence, fasse un angle donné , l’autre extrémité de la ligne brisée sera donnée.

Dans la circonférence du cercle ABr donné de position, prenons un point
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autem B infiectatur recta BAI? datum faciens
augulum BAP; dico datum esse punctum r.

Sumatur enim circulil centrum A, et jun-
gantur BA, AF. Et quoniam datum est utrum-

que punctorum B, A, positione igitur estipsa BA.

Et quoniam datus est BAP angulus; datus igitur
est et ipse BAF. Quoniam igitur ad datam posi-
tione rectam RA , et ad punctum in eâ A , recta

ducta est AF datum faciens angulum BAP; data

igitur est AF positione. Positione autem ct
magnitudine datas et ABF circulas; positione
igitur et magnitudine data est AF. Et datum
A punctum; datum igitur est punctum F.

à

donné B, et du point B menons une droite BAr qui, étant brisée à la circonfé-
rence, fasse un angle donné BAT; je dis que le point r est donné.

Car prenons le centre du cercle (i. 5), qu’il soit A, et joignOris BA, AT.
Et puisque Chacun des points B, A est donné, la droite En est donnée de posi-
tion (26 Et puisque l’angle BAI" est donné, l’angle BAT sera donné (20. 5)
(2). Mais à la droite En donnée de position , et au point A de cette droite, ou a
mené la droite At faisant un angle donné BAT; la droite Al" est donc donnée de
position (2g Mais le cercle A131" est donné de position et de grandeur; la
droite At est donc donnée de position et de grandeur (25 et 26). Mais le
point A est donné; le point r4 est donc donné (27 ).

aces-2;»:î? I -” - ’.. . .. dag»...’ ’ ÆÆW-
A...- M4;- WA -æd’wrëu’"
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pRoPosrrro x01;

Si a dato puncto,.positione datum circulum
contingens reetà .dueatur; data est ducta po-
sitione et magnitudine.

A dato enim puncto P , positione datum cir-
culum AB contingcns recta FA ducatur; dico’

FA rectam datam-esse positione et magni-
tudinc.

fiançât» 7&9 Tà’ niv’rpov Toünu’xàou 78 A, au)

i972 eu’pCÛwa-aty ai AA, At. Kœi?’ âne) 9095W 567w

ÊnaËTepov 75V A, F’ Joôeïàœ Jim Ea’riv. ri AI.

Kocl in"; rififi 1; :3778 AAF Marier Tà d’un Èwiî

727g AI’ gipacpépevov IËMIntixÀzou ifs: du) 700 A.

HXÛw, un) i407!» 735 AAl" 62’021 affin 2’57) Tà AAF.

Sumatur enim centrum A ’circuli, et jun-

gantur ipsæ AA , AI: Et quoninm datum est
utrumque punctorum A , P; data igitur est
AF. Et est recuis VAAF angulus; ergo super
A)? descriptus isemicirculus transibit par punc-V

tum A. Transeat et sit ipse AAF; positione
igitur est ipse AAF. Positione autem ct A3

PROPOSITION XCI.

Si, d’un point donné, on mène une droite qui touche un cercle donné de po-
sition, la droite menée est donnée de position et de grandeur.

Du point donné r, menons une droite FA qui. touche le cercle IAB donné de,’
position; je dis que la droite rA est donnée de position et degrandeur.»

Car prenons le centre A du cercle-( I. 5), et joignons AA, At. Puisque chacun,
des points A , 1" est donné, la droite At est donnée (26?. Mais l’angle- AAr est
droit (18. 5); le demi-cercle décrit sur Ar passera donc par le point A (51. 5);
qu’il y passe, et que AAr soit ce demi’cercle. Le demi-cercle AAr sera donné

-:’r: ,. i p.4. «M- me... affifl’Üi-kù-z M«-A.- un; ,. on’te
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circulus dams; datum est igilur punctum A. Sed

et punctum P datum est; data igitur est ipse

,AP positione et magnitudine,

PROPOSITIO XCII. I

Si , circula dato positione, sumatur aliquod

punctum-extrinsecus datum, a puncto autem
in circulum ducatur aliqua recta 5 sub ductâ-et
rectâ. inter punctum et eonvexam circumferen-

tiam comprehensum rectangulum datum est.
Circulo enim data positione An", sumdtur

mitpôço w aypeïçtg Ên’ràç 78 A, (27H) à? 703A

empala!) 916969!» 7:; 259er ziAB Têwowac 73v

I atrium" A5,?!» 3;: «906.51! En! 7-3 57:3 751: 3A, Al".

Hxôw à???) Toi; A amadou 705 ABr miaou

aliquod punctum extrinsecus A , a puncto ,autem

A ducatur aliqua recta A13 secans circulum; dico

datum esse ipsurn sub BA , AF.
DuCàtur a puncto A circulant ABI’ tangens

Ëeœwflopa’rn 2570272: ri AA° 9062704 Æpœ2 Ëa’riv à recta A45 data isitur est AA p05ili0ne et mag-

de position- (défi 6); Mais le cercle AB est donné de position; donc le point A

est donné (25). Mais le point r est donné 5 la droite. Ar est donc donnée de
position et de grandeur (26

PROPOSITION XCII.’ t K

* Si hors d’un cercle donné de position, on prend un point donné, et si de
ce point on mène à ce cercle une droite, le rectangle sous la droite menée,
et la droite plàcée entre ce point et la circonférence convexe est donné.

Hors du cercle ’ABr donné de position, prenons un point A, et du point A
menons une droite AB qui coupe le cercle; je dis que le rectangle sous en,

At est donné. A qCar du point A menons une droite AA qui touche le cercle ART (I7. 5) ; la
droite AA sera donnée de position et de grandeur ( 91 ). Et puisque AA est donne,
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le quarré de An est donné (’52). Mais le quarré de AA est égal au rectangle.

sous BA, At (56. 5); le rectangle sous RA, AI" est donc donné.

AUTREMENT.

Prenons le centre E de ce cercle (1. 5 ), joignons la droite AH, et prolon-
geons cette droite vers A. Puisque chacun des points E, A est donné, la
droite En est donnée de position et de grandeur (26). Mais le cercle ABZ est
donné; chacun des points A, z est donc donné (2. 5). Mais le pointA est donné;
Chacune des droites AA, AZ est donc donnée (26); le rectangle sous An, A2 est.
donc donné. Mais le rectangle sous AA, A2 est égal au rectangle sous En, AIT
(5C). 5); le rectangle sous 13A, Al" est donc donné.
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47 r
nitudine. Quoniam igitur data est AA, datum
igitur et ipsum ex AA. Et est æqnale ipsi sub
3A, AP, datum igitur est et ipsum sub BA, AF.

.ALITER.

Sumatur centrum E circuli, c? jungatur AE,
et produca’tur ad punctum A; et quoniam
datum est utrumque punctorum E, A; data
igitur estEA positione et magnitudinc. Datus
est autem et ABZ circulas, datum igitur utrum-
que punctorum A, Z. Est autem et punctum A

T

datum; datauigimr est utraque ipsarum A15";
A2; datum igitur-est ipsum sub AA, Az. Et
est æquale ipsum sub AA, AZ ipsi sub BA ,
AF; datum igitur est. et ipsum sub 3A, Art

59*
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PRO’rOSITIO X0111.

f
Si ,1 circulo data positione, sumatur aliquod

punctum intus datum, per punctum autem du-
catur aliqua recta in circulum; ipsum sub ductæ

segmentis comprehensum rectangulum datum
est.

Circulo enim BF dato positione , sumatur ali-
quod punctum intus ipsum A datum, per punch

tum autem A ducatur aliqua recta P8; dico
datum esse ipsum sub 3A, AF.

[11

V r
EiMichœ api? 73’ zêtr’rpor 1-017 miaou 79 A,

aussi Ëwzëeux92îà’az ri AAËM’XÛM in) Toi Z, E.

157121031: 5’09!!! ’2rrw irato-2,101! 751! A, A’ 92’021

aïjm 307172 à AA. 86721112 nazi 5 TBZ néflier
îoôèr 02’ch 2m21! Ênœ’npov 72311 Z, E. En: d’2 un)

t r A l N
en A 9092W «Pomme: tiqua Ëa’riw Ënat’rs’pa un! ZA ,

Sumatur enim centrum A circuli , et juncta
AA producatur ad putieta Z , Quoniam igitur
datum est utrumque ipsorum A, A ; positione
igitur est ipsa AA. Positione autem et FEZ circua

lus; datum igitur est utrumque punctorum Z, E.

Est autem et punctum A datum; data igitur

ce point, on mène une droite dans le cercle, le rectangle sous les segments

PROPOSITION 11cm.

Si dans un cercle donné de position, on prend un point donné, et si, par

de la droite menée est donné. j . ’
Dans le cercle Br donné de position, prenons un point’donné A, et par le

point A menons une droite rB; je dis que le rectangle sous BA, At est donné. i

Car prenons le centre A de ce cercle (x. 5), joignons AA, et prolongeons
cette droite vers les points Z, E. Puisque chacun des points A, A est donné,
la droite AA est donnée de position (26). Mais le cercle rBz est donné; chacun
des points Z, E est donc donné (25 Mais le point A est donné; chacune des

.2 X- ..... . Î"- A l à. V II P ’ yoga-Aquuflcnuu. ** A... «up-A, m f Nom
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est utraque ipsarum 2A, AE; datum igitur est
ipsum sub ZA , A15. Et est æquale ipsi sub RA,

AF;Qarum igitur est et ipsum sub BAA, AP.

PROPOSITIO XCIV.

Si in circulum datum magnitudine recta linea

ducatur, auferens segmentum quod capiat an-
gulum datum , et in segmenta angulus bifariam

secetur; simul utraquc latera datum angulum
comprehendentia ad ipsam quæ bifariam secat
angulum rationem habebunt datam, et ipsum sub

utrâque simul rectarum datum angulum com-
prehendentium, et sub ahscissâ informe al) ipsâ

quæ bifariam secant angulum in circumferen-
tià, datum erit.

In circulum enim datum magnitudine ABP
recta ducatur Br, auferens segmentum quod com-
prehendat angulum datum BAF , et secetur BAI?

angulus bifariam rectâ AA; dico rationem esse

droites 2A, AE est donc donnée (26); le rectangle sous ZA , AE est donc donné. Mais

ce rectangle est égal au rectangle-sous BA, At (55. 5); le rectangle sous BA, Ar

est donc donné. » .
PROPOSITION XCIV.

Si, dans un cercle donné de grandeur, on mène une ligne droite qui re-
tranche un segment comprenant un angle donné, et si l’angle dans le segment
est partagé en deux parties égales , la somme des côtés qui comprenent l’angle

donné, aura une raison donnée avec la droite qui partage l’angle en deux
parties égales;;et le rectangle sous la somme des droites quivcomprenentl’angle
donné, et sous le segment inférieur de la droite qui partage l’angle à la circon-
férence en deux parties égales, sera donné.

Car dans le cercle ABr donné de grandeur, menons la droite Br qui retranche
un segment comprenant un angle donné BAT, et partageons l’angle BAr en deux

parties égales par la droite AA; je dis que la raison de la somme des droites

1H. 60.
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utriusquelsimul BAT ad AA data1n, et 0015m esse

ipsum sub utrâque simul BAT et sub ipsâ 13A.

Jungatur BA. Et quoniam in circulum datum
magnitudine ABT ducta est recta ET, auferens
segmentum BAT quod capit angulum datum
BAT; data igitur est BT magnitudine. Pr0pter
eadem utique et BA data est magnitudine; ra-

tio igitur est ipsius BT ad BA data. Et que:

miam BAT angulus bifariam sectus est rectâ

AA; est igitur ut BA ad AT ita BE ad Br,
permutando igitur ut AB ad BEita AT ad TE;
et ut igitur utraque simul BAT" ad ET ita A?

7111 AT 011’710; 113E 711B; 71113 ET’ ÊyœÀÀàË 02’101 ai;

dAB 711:8; 7111 BE 011710;11AT 7111i; 71111 TE’ 1101105;

01,001 0u10111o0’72po; dBAT 7718; 7111 BT 011710; 11 AT

7119; 71irTE.K011 17121107111’0’11116779 BAE7w11017î ad FE- Et quoniam est æqualîs BAE angulus

dwôEAT,Ëc71ÆÈ:1011119713ATE711’9710BAE1’0’11’ ipsi EAU est autem et ipse ME ipsi ME

HA, Ara la droite AA est donnée, et que le rectangle sous la somme des droites
BA, A1" et sous EA, est aussi donné. i

Joignons En. Puisque dans le cercle A31" donné de grandeur, on a mené la
droite Br,,.retranchant le segment BAI" qui comprend un angle donné BAT, la
droite B1" sera donnée de grandeur (88). Par la même raison BA est donné de
grandeur; la raison de’Br à BA est donc donnée Et puisque l’angle BAT est
partagé en deux parties égales par la droite AA, la droite BA sera à A1" comme
DE est à Br (5. 6); donc, par permutation, AB est à BE comme A1" est à TE
(16. 5); la somme des droites BA, A1" est donc à Br comme AT est à TE (12. 5).
Et puisque l’angle BAE est égal a l’angle BAT, et que d’angle ArE est égal à l’angle
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Mimi d’un à 67:8 AET Ann-rififi 15m3 ABAs’niv 70’714.

Îaoyaiwov J94 in) 73 AET Tpi’ywtov 753 ARA 79:-

7aiwp’ Ëwrzv aïpœ «in; AT «ne; Till’ TE 057w; ai AA

me; 7M AB. AM’ à; ri Ar wpâç Tilt TE 037w;

ravageai-1’250; si BAT wpàç ’rîw BT’ Éva-w sipo: à;

aumytpciwpoç si BAT wPèç’niv ET 037w; à AA mati;

1’1le AB’ ËmÀAcÈE 55,245 (in; wvœycpri’repoç il BAT

"pas Tilt! AA 037w; 1513T 7:98; 791v BA. A670; J2
737; BT 7rpàç Tilt! BA Joôel’ç’ A5704: alpe: un) d’u-

mpcpore’pou 717; BAT 7rpàç Tilt! AA Joeez’ç.

A57!» 5’71 me) 75 tirait; auvetpporipou 717; BAT

au; 777; EA 00923! E071.

En) 942p t’a-07451451! i571 73 AET 7’317!»ro 7’97

AEB szycâyqr gaz-"ru! o’t’pu. à; si BA wpôç Tôt AH

037w; si AT wpàç "Nil! TE’ à; A? il AT vrpàç

77h! TE 057w; ËWÏ varappé-repu si BAT wpàç TîlV

BT’ au) tâç auvaycpcirrepoç cipctô a; BAT wpàç

fuir TB 037w; Êa’ûfl 1; RA wpàç 7th AEt 76 à’pot

157:5 cuvaytpwêpou Tîç BAT ne) 771g EA êo-Tiv î’m8

14.56773 75v TE, BA. Aoeèv à? 75 :575 763v TE,

BA° Æoeêv cipat au? 7è ôfl’ô aumyçme’pou 75;
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æqualis; rcliquus igitur AET reliqno ARA est
æqnalis 5 æquiangulum igitur est AET triangulum

triangulo ARA,- est igitur ut AT ad TE ita AA
ad AB. Sed ut AT ad TE ita utraqùe simul
BAT ad BT; est igitur ut ut’raque simul un

ad BT ita AA ad A3; permutando igitur ut
utraque simul BAT ad AA ita BT ad BA. Ratio
autem ipsius BT ad 13A data; ratio igitur et
utriusque simul BAT ad AA data.

Dico et ipsum sub utrâque simul BAT et
sub ipsâ EA datum esse.

Quoniam enim æquiangulum est AET trian-

gulum triangulo AEB; est igitur ut RA ad
AE ita AT ad TE; ut autem AT ad TE ita
est utraque simul BAT ad BT. Et ut utra-
que simul igitur BAT ad TE ita est BA ad AH;
ipsum igitur Sub utrâque simul BAT et sub ipsâ

.EA est æquale ipsi sub TE , BA. Datum autem

ipsum sub T8, 13A; datum igitur et ipsum.
sub utrâque simul BAT et sub ipsâ EA.

î

n g àMw* «MW-«u... , » V

BAT un) 73; EA.

BAE (21. 5), l’angle restant AET sera égal à l’angle restant ABA (52. I ); le
triangle AET est donc équiangle avec le triangle ARA; donc Ar est à TE comme AA
est à AB (4. 6). Mais AT està r15 comme la somme des droites 13A, AT est à ET;
la somme des droites BA, AT est donc à BT comme AA est à AB; donc, par
permutation, la somme des droites BA, AT est à AA comme Br est à BA. Mais la
raison de BT à BA est donnée; la raison de la somme des droites 8A, AT à AA
est donc donnée.

Je dis aussi que le rectangle sous laîsomme des droites BA, Ar et s0usEA estdonné.

Car puisque le triangle AEr est équiangle avec le triangle AEB (15. 1) (21. 5),
la droite BA sera à AE comme AT est à TE (4. 6); mais AT est à TE comme la
somme des droites BA, AT est à BT; la somme des droites BA, AT est donc à T8
comme BA est à AE (1 I. 5); le rectangle sous la somme des droites BA, AT et sous EA
est donc égal au rectangle sous r13 , BA ( 16. 6). Mais le rectangle sous TE , BA est
donné 5 le rectangle sous la somme des droites BA , AT et sous EA est donc donné.

l ,



                                                                     

476

A AA a 2.

I e ’ A A N éAlnxûw n AT am To E, nain-9a) 7p BT ion il

a , ITE, me: 9772520969600"sz a; EB , BA. Kati’ 3 A

me:

N 3 C f X t I A; t tJmÀn e77"! n u7ro ATB manqua; Tan! U7TO ATA,

a! a! C A t C t 1 m e xTBE’ Ian upas en"! n u7ro TEE 7mm. 7p u7zo
a,N E l l IATA, "roumi?" 731 une ABA. KOIHI wpomeuP v0

ç e t r] e; c e x q a e in 07:0 ABT’ Mn 0:ch a 07:0 ABT 0M 7,1 U770

f G l x. f l
(lZBE i071? l’an. En: Je au) n u7:0 TAB 7p une

LES DONNÉES D’EUCLIDE.

ALITER.

Producatur AT ad punctum E , et ponaturr
ipsi BT æqualis TE, et jungantur ipsæ E3, BA.

Et quoniam duplus est ATB angulus utriusque
ipsorum AFA, TBE; æqualis igitur est TEE
angulus ipsi ATA, hoc est ipsi ABA. Commu-
nis adjiciatur, ipse ABT; totus igitur ABT loti
ZBE est æqualis. Est autem et ipse TAB ipsi

en
TAB i’o’n’ Mimi défia. si 675 TEE Aurait" 717i Ûflô

ATB ËO’TlV leur iaoyèlwov alfa. in) 78 EAB api-

ywvoy 76,3 TAB Trancher ËIŒTIV 5:,ch (in il EA Wpàç

7M AB 037w; ri TA 97,25; qui? AB. H Je EA au-
papeo’npo’ç ÊFTIV ri ATB’ (in; dépota aux’aytpria-epoç

si ATB 7rpàç 7131: AB ÉOÔI’rwç à TA 7rpèç "mir BAO

mû bandé; 02,94 (il; cuvapttpo’npoç si ATB 97,33;

TAB æqualis; reliquus igitur TEE reliquo ATB

est æqualis; æquiangulum igitur est EAB trian-

gulum triangulo TAB; est igitur ut EA ad AH
ita TA ad AB. Ipsa autem EA utraque simul est
ipsa ATB; ut igitur utraque simul ATB ad AB

ita TA ad BA; et permutando igitur ut utra-
que simul ATB ad TA ita AB ad BA. Ratio

’7’er TA 037m3 il AB Wpàç wiv BA. Ao’yoç de, En:

l.

. A U T R E M E N T.
filai . ’ I ï U I a,Ëw Prolongeons Ar vers E, faisons TE égal a BT, et mignons EB , BA. Pmsquet; I;

il” l’angle ATB est double de chacun des angles ATA , TEE (5) (5. 1 ), l’angle TEE sera
égal à l’angle ATA, c’est-à-dire à l’angle ABA (21. 5). Ajoutons l’angle commun

tu l ART; l’angle entier ABT sera égal à l’angle. entier ZBE. Mais l’angle TAB est égal
’ i l’angle TAB (21. 5); l’angle restant TEE est donc égal à l’angle restant ATB

’ (52. 1); le triangle EAB est donc équiangle avec le triangle TAB; donc EA est
à AB comme TA est à AB (4. 6). Mais la droite EA est égale à la somme des

a; droites AT, r13; la somme des droites At, rB est donc à AB comme TA est à BA;
’ donc, par permutation, la somme des droites AT, T8 est à rA comme AB est .

uv.4 w-wit

g V . 1 "Mo-f u.--a....,.c-?” -,..k:.i..fçM.WA7W
. x,

4.. .JJ.w
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flic; AB 71’923; mir 3A J’oBelç, ËKdTE’Pœ 7&9 026759

J’oOtÎb-ai Enfile A670; aïPz in) asti enrageants-2’900

75; ATB 7rpèç w’w TA «9062:2.

Rai irai 16074511161! in: ’rà EAB mimeroit 765

ZBA nanisme in"! être; ai; si EA 7:95; 73in A15
057w; il BA 7:95; nil! AZ. (Hui? EA aurocpttpén’repo’s

ira-1:7 Il ATB’ (in; sipo: auvœwpâ’repoç si ATB vrpà;

7th AB 037w; il BA mp5; suiv AZ’ 75 alfa. 67:3

carencez-5,201; 777; ATB au.) 75:; 2A i’aoy En) 1,5

13m3 vair AB, BA. Aoeêv Je, Éva-z 73 67:21 763v

AB, BA’ Æoôeïcœ 7è!) Ëæœ’rëpat attirât" «909;? cita:

207i au) 75 257:8 eurœptpors’pou 75; ATB nazi Tifç

ZA.

AAAQE.

Alâxôw il AT 2,7!) 75 Z, mi mie-Ba) 75 BA

in: Il Tl, mati 57256959509121: oui BA, AT, AZ.
Kal’ Êwei l’a-n Émiv rifler BA "Il? TZ, il «il! AB 71:1"

AT’ Mo (hl ai AB, BA ne; rail; zr, TA l’a-m

riait! inaue’pat Exot’re’pat. Kati 7min: ri 67:5 ABA

I N T l t N a] a I ’7601!;th 71; une ATZ en"! la», 2721631772]; 6V mi-

l
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autem est ipsius AB ad» BA data; utraque enim

ipsarum data est; ratio igitur est utriusque si-
mul ATB ad FA data.

Et quoniam æquiangulum est EAB triangulum

triangulo ZBA; est igitur ut EA ad AB ita BA
ad AZ. Ipsa autem FA utraque simul est ATB 3

ut igitur utraque simul ATB ad AB ita BA ad
AZ; ipsum igitur sub utrâque simul ATB et
sub ipsâ ZA æquale est ipsi sub AB, BA. Datum

autem est ipsum sub AB , 3A5 data igitur utra-

que ipsarum; datum igitur est et ipsum sub
utrâque simul ATB et sub ipsâ ZA.

ALITER.

Producatur AT ad punctum Z, et ponatur ipsi
13A æqualis TZ, et junganturipsæ BA, AT, AZ.

Et quoniam æqualis est ipse. quidem BA ipsi
TZ , ipsa autem AB ipsi AT; duæ utique
AB , BA duabus ZT , TA æquale’s sunt utraque

utrique. Et angulus ABA angulo ATZ est saqua-

à BA. Mais la raison de AB à BA est donnée (1), car chacune d’elles est
donnée (88); la raison de la somme des droites AT, r8 à m’est donc donnée. i

Puisque le triangle EAB est équiangle avec le triangle ZBA , la droite EA
sera à AB comme BA est a AZ (4. 6). Mais EA est égal a la somme des droites
AT, r13; la somme des droites AT, TB est donc à AB comme BA est à A2; le rec-
tangle sous la somme des droites AT, rB et sous ZA est donc égal au rectangle sous
AB, BA (16. 6). Mais le rectangle sous AB, BA est donné; chacune de ces
droites est donc donnée (88); le rectangle sous la somme des droites AT, TE
et sous ZA est donc donné.

A U T R E M E N T.

Prolongeons AT vers z , faisons r2 égal à EA, et joignons BA, AT, Az. Puisque BA
est égal à r2 , et A8 égal à AT (26net 29. 5), les deux droites AB , BA seront égales
aux deux droites 2T, TA, chacune à chacune. Mais l’angle ARA est égal a l’angle

A mmh-AH«-u-us r
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A l I I I
un.» En": To ABAT Te’rPaLwÀeupow Bazar; Japet

l N a A il A Ka; AA floua-et a?! AZ 26’751! la» , me: 70 ABA 791’760-

A. I v x 9! A , svar ne TAZ TPl’szWp 26’711! nov, au: ai Muret;

I N A l 3 M Il e ’7mm: 7m; À017touç gamma; tout marna up

d e 3! N e ] a! a] a ta; ou M’a! vrAeuPau u7ro7’ewouaw’ la" capot www

N t t N lIl 57H; BAA yawl; 7p U770 AZT. Aoem-at elle Ëtî’Tll’

il 67:8 BAA Maria. Æoêeî’o-at alpax ion-i noti4 ri 57:3

AZT 7min. E071 cil; Kari il 15ml AAZ yawls; élo-
Üaî’a-ot’ Æoûêr alpes 78 AAZ 7913401101! 741i eider

A670; alpes ÊWÏ 75; 2A wpàç Tilt! AA Æoôet’ç. ’H

«il: AZ currœpçérepciç in"! il BAT, «Fiel 78 l’a-av

97ml Tilt: T275 BAs A670; alpe: Ëwi curœpço-répau

qui; BAT 7rp8ç 7*th AA 309219.
Karl allache); tu; 7rpo’wpov «521’5on 3’71 70’ 157ml

corupçore’pou 751"; BAT ne) 717; EA «996514071.

lis , quia in circule est ABAT quadrilaterum;
basis igitur AA basi AZ est æqualis, et ABA trian-

gulum triangule TAZ est æquale , et reliqui
anguli reliquis angulis æquales erunt quos æqua-

lia latera subtendunt; æqualis igitur est BAA
angulus ipsi AZT. Datus autem est 154A tangua

Z

lus 5 datas igîtur est et angulus AZT. Est autem

et AAZ angulus datus g datum est igitur AAZ
triangulum speeie ; ratio igitur est ipsius ZA ad
AA’data. Ipsa autem AZ utraque simul est BAT,

quia æqualis est TZ ipsi 15A; ratio igitur est
utriusque simul BAT ad AA data.

Et congruenter antecedenti ostendemus ipsum
sub utrâque simul BAT et sub ipsâ EA datum esse;

ATZ (15. I), parce que le quadrilatère ABAT est dans un cercle (22. 5); la
base AA est donc égale à la base AZ (4. 1), le triangle ABA égal au triangle rAz

et les autres angles égaux aux autres angles, c’est-à-dire les angles sous les
Côtés égaux; l’angle BAA est donc égal à l’angle AZT. Mais l’angle BAA est

donné; l’angle AZT est donc donné. Mais l’angle AAZ est donné; le triangle AAZ

est donc donné d’espèce (4o); la raison de ZA à AA est donc donnée (défi 5),
Mais Az est égal à la somme des droites BA , AT, parce que Il est égal à BA; la
raison de la somme des droites BA, Ar à AA est donc donnée.

Nous démontrerons de la même manière que le rectangle sous la somme des
droites BA, AT et sous EA est donné.

.n, V Ï... il if PVW "abattis-9.1.? -rÆxÀiJÇ’ p l .. fin. NI: ipch-lw- "V -’
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A A. ’ l t N[44’7th alcali! animer Niger , ami à ne O’HMEÎOU

N N Amp8; 731! utSKÀot’ WPoaCÀneii 71; amant , itou
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N N ’ l N7mm; axer, au J’iatxôzi’ap’ J092? son To WMÊIOV,

mû, 5’ auMCct’ÀAei il wapoiÀAnÀoç 73? draisine,

x l f t N I l aitou ’70 u7ro 7’607 wapaAAnva WEPIEXOIMEVOV opÛo-

I l Ilgamay ÆoÛev ava-ou.

Ku’iiAou wifi 7j? 62’521 Æeà’ope’vou 70:7 ABT, 2’77)

trima (haptène flic; BTeÎÀiiçbBw Æoôèr crantiez! 75 A,

cillai il? 708 A wpàç 75v adulai! wpoaCeCAn’o’Ûw 71;

71060601 à AA, aiwà A? 705 A 717 AA 7rpàç 5p-

ni al 6 A v NBai; Maria; 2062m4 axera a AE , du à? ne E

N I a!
7p AA wapat’AÀiiÀoç fixer» il EZ’ A2760 071 &ÛÉV

rl f l mion 75 Z, irai on 78 07m un! AA, El xæpiov
J096! ËF’TI.
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PROPOSITIO XCV.

Si in cireuli dati positione diamètre datum
punctum sumatur, a puncto autem ad circulum
producatur quætdam recta, et a sectione quædam’

ad rectos ducaiur in productam , per punetum
autem, in que eccurrit ipsa ad rectos circum-
ferentiæ cireuli , parallela ducatur productæ ;
datum est punctum in que eccurrit parallela dia-

metro, et ipsum sub parallelis comprehensum
rectangulum datum erit.

Circule enim positione date ART, in diametro-

BT sumatur datum punctum A, per punetum au-
tem A ad circulum producatur recta quædam AA,

et a puncte A ipsi AA ad rectesvangulos recta
ducatur AE; per punctum autem E ipsi AA pa-
rallela ducatur EZ; dico datum esse punctum
z, et sub AA , EZspatium datum esse.

Preducatur EZ ad punctum 6 , et jungatur
A0. Queniam reclus est QEA angulus, ipsa

PRO’POSITION.XCV.

Si, dans le diamètre d’un cercle donné de position, on prend un peint
donné, si de ce peint en mène une droite dans le cercle , si du point de section
en mène une droite à angles droits sur la droite qui a été menée , si par le point
où la droite à angles droits rencontre la circonférence du cercle, on mène une
parallèle à la droite qui a été menée , le point où cette parallèle rencontrera le
diamètre sera donné, et le rectangle sous les parallèles sera aussi donné.

Car dans le diamètre Br duÎ cercle ABT donné de position, prenons un point
donné A, du point A, menons dans le cercle la droite AA, du point A menons
la droite AI: a angles droits sur la droite AA, et par le point E menons la droite El
parallèle à AA ; je dis que le peint z est donné, et que l’espace sous AA, E2 est
aussi donné.

Prolongeons E7. vers e, et joignons A9. Puisque l’angle 613A est droit, la

a

, J , i .* v- N. Muni Jgfi.-l-d-A- a . » s h -.. .- , . -.....-...,..,..m m I un, k. I g in à... . - t..’» »
sa; A
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lampé; in: 7017 ABA itu’itAou. E071 à: au) l; BT

705 ABT iw’itÀou dépanna ’78 H d’un itéra-pou

Èrrl 705 ABT aduÀou’ J’oÔèv clipct Ëa’rl 73 H.

En: d’à un) 736 A «9’092? 90923:1 cilliez ËO’T’H’

Il AH 7c; (Malien. Koti les) wæpaiAAnM’ç in"!

X

il AA raflas, irai En" l’an il en 737 HA» Yen

alpe; i277) nazi inuit! AH ou? HZ, Il d’à AA mi?

20. Æoôeïau alpes in!) il HZ. AÀAa’t au) 737 Béa-w

Ëirwrépct a’ÉFaÜ Tôt! HZ, HA riflais-ai son. Katl éon":

l u
Æoôlr ’70 H’ était! alfa Ëwl nazi 7è 2.”.

A ’ t l I un ,Katiiwei sr70ç9 KUKÀOU défriperai) Tir 6202i Ted

i A: A l A.ABT eiAnw’mi ŒMMEIOV To Z 306w, me) (Finira-au

l I ’ A l t l NIl EZQr 90,821» alpes son ’70 U770 Tan» Ez, 28. Ian
)a il 92 a"? AA’ éludât: d’un Éml 75 157:8 7631!

AA, 132.0729 32’921 Êeîëati’o.

6A diameter est circuli ARA. Est autem et ipse.

BT cireuli ABT diameter; punctum H igitur
est centrum eirculi ABT; datum igitur est 13111169

tum H. Est autem et punctum A datum; data
igitur est AH magnitudine. Et quoniam parala-

E

Ê

lela est AA ipsi E6, et æqualis est 6H ipsi HA;
æqualis igitur est et ipsa AH quidem AH ipsi Hz ,L

ipsa vere AA ipsi 26; data igitur et ipsa HZ;
Sed et positione; utraque igitur ip’sarum Hz ,

HA data est. Et est datum panetum’H, das-

tum igitur est et punctum Z. (
Et queniam intra circulum datum positions

ABT sumptum est punctum Z datum , et ducta
est ipsa EZO; datum igitur est ipsum sub EZ,
20. Æqualis autem ipsa 62 ipsi AA, datum
igitur est ipsum sub AA , EZ. Qued epertebal;
.estendere.

droite 6A sera un diamètre du cercle ABA (51. 5). Mais Br est aussi un diamètre
du cercle ABT; le point H est donc le centre du cercle ABT; le point H est
donc denné. Mais le point A est aussi donné; la droite AH est donc donnée de
grandeur (26). TVlaiS AA est parallèle à ne, et 6H est égal à HA; donc AH est
égal à HZ, et AA égal à le (29. i) 6); donc Hz eSt donné. Mais ces droites
sont données de position; chacune des droites HZ, HA est donc donnée. Mais
le peint H est donné; le peint Z est donc aussi donné (27

Puisque dans un cercle ABT donné de position, en a pris un peint donné z, et
qu’on a mené une droite EZ6, le rectangle sous El, le sera donné (95). Mais eZ.
est égal à AA 5 le rectangle sous AA , E2. est donc demie : ce qu’il fallait démontrer.

FIN DES OEUVRES D’EUCLIDE.

M’a-aga? «mais; ’ . --*’-.. ”’:* "455-57 4-14»;



                                                                     

HYPSICLIS
DE OUINOUE couronnes

LIBER PRIMUS.

BASIAIAH: 5 TU’PMÇ, à; npéçœpxe, guipa- Basilides Tyrius , Protarche , cum venisset

yernôelç eiç AAeEévËpemv , inti aunaôelç in; Alexandriam, et cemmendatus fuisset patri nos-

! A. A K l A N ’ . . . lmarrai 21,4in du: 7m aira mon gambadera; W7- tro oh mathematrcæ familiaritatem , versatus est
752,15 waxle’TP’ 4’" dans T)", whïflo, 7"; cum ce multum peregrtnatlents tempere. Et alt-

;mænfl,’dç xpéyoy. Km! 7,0." &EMWHÇ 7,) quando expendentes id qued ab Apellonio scrip-
67,61 AWMÀWhu Wcœèy MF; 73; WWFh-ewç turn est de comparatione dedeeaedrr et icosaedn

A. N N ’ A A o l a sne ÆwJ’eicœe’J’pou inti ne eizoaatêâpou 7M si; m eadem 5Phl3ara deSCl’lPtorumrsmhcet (Imam

t a x N a I l ’1m! cru-mil compati syypattpolxemv, ’I’H’d. loyer

gin-7431.0, mp2,; iÀÀnÀœ. yoga, 7,13.", lm) ea non recte descripta fuisse ab Apollonie. Illi
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LE PREMIER LIVRE
DES CINQ CORPS D’HYPSICLE.

Lorsque Basilide de Tyr, cher Pretarque , vint à Alexandrie , il fut recommandé
à mon père , à cause qu’ils étaient l’un et l’autre très-versés dans les sciences ma-

thématiques; il eut beaucoup de conversations avec lui pendant tout le temps de
son voyage. Ayant disserté plusieurs fois ensemble sur ce qu’Apollonius avait
écrit sur la comparaison du dodécaèdre et de l’icesaèdre , décrits dans une même

sphère, c’est-à-dire sur la raison que ces solides ont entre eux , ils furent d’avis
qu’ApOllonius éiait en cela tombé dans l’erreur; ils rectifièrent, ainsi que je
l’ai appris de mon père, ce que Apollonius avait écrit sur ce sujet. Mais dans

tu. 61
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LE PREMIER LIVRE. D’HYPSICLE.

en Patre. Ego autem postea incidi in aliumlibrum

ab Apollonio editum , et continentem damons-
trationem accuratam rei propositiæ; et Yalde
oblectatus sum oh problcmatis indagationem.
Quod quidem ab Apollonio cditum est1,1icet om«

nibus illud considerate , etcnim circumfertur.
Quod autem a nobis visum est postea scribere
studiose , quantum videri licet, id dedicabo tibi,
propter tuos in omnibus niathematicis , maxi-
me autem in gecmetriâ progressus, perite judi-

cature quæ dixero; propter quoqne tuam cum
Patre consuetudinem, et tuam erga nos bénévo-

lentiam, bénigne audituro banc tractationem.
Sed jam tempus est proœmium finicndi , opus

vero aggrediendi.

la suite, je tombai sur un autre livre qu’Apollonius a mis au jours, et qui ren-
ferme une démonstration exacte (le ce qui était proposé; ce qui. me fit beaucoup
(le plaisir. Chacun peut examiner le livre publié par Apollonius, puisqu’il
est entre les mains de tout, le monde. Je te dédie ce que j’ai jugé à propos
d’écrire dans la suite sur ce sujet; ce que j’ai fait avec soin, comme on
peut le voir. Je te fais cette dédicace, parce qu’a cause des progrès que tu as
faits dans les sciences mathématiques, et principalement dans la géométrie, tu
jugeras sainement mon écrit; et encore parce que l’amitié qui te liait avec
mon père, et ta bienveillance pour moi, feront que tu me liras avec bénignité.
Mais il est temps de finir, et de commencer mon ouvrage.
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PROPOSITIO I.

Quæ a centro circuli alicujus ad latus pen-
tagoni in èodem circulo descripti, perpendi-
cularis ducitur, dimidia est utriusque simul
et ipsius ex 333mm circuli et lateris, decagoni»
in codem’circulo descriptorum.

Sit circulas ABI’, et in ABP circulo penta-
goni æquilateri lattis Br’ , et sumatur centrum

A circuli , et ad DE perpendicularis ducatur AE,

et producatur in directum ipsi AE recta AEz ;
dico dimidiam esse lateris hexagoni et late-
ris decagoni, in eodem circula descriptorum.

Jungantur enim ipsæ AP, FZ, et ponatur ipsi
EZ æqualis ipsa HE , et a puncto H ad P ducatur

HF. Quoniam quintupla est totius circuli circum-
ferentia circumferentiæ 132F; et est quidem totius

circuli circumferentiæ dimidia ipsa AFZ , ipsius

PROPOSITION I.

La perpendiculaire menée du centre d’un cercle au côté du pentagone décrit
dans ce même cercle , est égale à la moitié de la somme du rayon et du côté du
décagone, ce rayon et ce côté étant décrits dans la circonférence du même cercle.

Soit le cercle ABT; dans le cercle ABT décrivons le côté Br du pentagone
équilatéral; prenons le centre Adu cercle; menOnS AE perpendiculaire à BE,
et menons la droite AEZ dans la direction de AE; je dis que AE est la moitié de
la somme du côté de l’hexagone et du côté du décagone, ces deux polygones
étant décrits dans le même cercle.

Car joignons Ar, r2, faisons HE égal à Ez , et du point H menons au point r
la’droite Hr. Puisque la circonférence du cercle entier est quintuple de l’arc
Bzr, que l’arc Arz est la moitié de la circonférence du cercle entier, et que

L»...,-.Wr A, *A- là -6 ,.v..m t. V Pfr s-v. wævn. c H
ire»... A V
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sinisent ATZ, ’75: «il; BZI’ tilde-am ri Il” nazi autemAZP dimidiaipsaZF5etAPZigiturcircum-
ATZ élira. weplæs’pem wev-rœwîtawiœ in) 727; 2T ferentiaquintupla estcircumferentiæ ZP;quadm-

wepnpeper’aç’ TeTpamAô’ c’pat ËŒTlV si At 777; 2T. plaigitur est AP ipsius ZF.Ut autem circumferen.

Q; Æ; si Ar 74:3; 72’111 Il. ail-ra); si 6m) AAr 7.73; tia AP ad circumferentiam PZ ita angulusAAr’ ad

’1’th 25m3 TAZ yœvîatv’ TeTpœwÀii in. in)»: in angulum PAz;quadruplusigiturest angulus A4]?

67:5 AAT 75; 157:6 TAZ. ÀIW’ÂIÇÏ 3’; si 257:5 AAF anguli PAZ. Duplus autem angulus AAP an-i

t 757; 57:3 Il]? chtimi? aigu mi 277:3 EZI’ 71.7; PAPI. guli I’ZE; duplus igitur et EZP ipsius PAH.
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En: d’à si 157:3 EZF Yen 7j? rhô THE’ J’Ivràô’ 551m Est autem EZP angulus æqualis angulo un;

à 6m; En Tgç 57,3 rAH. 7m, au"; AH 7p duplus igitur EHP ipsius PAR,- æqualis igitur
HF. AÀM’L ri HI’ 71,? ù Ërrlv i’a-n’ 70-11 ailier un) AH iP5i H11. Scd H11 iPSi Fz e5t æquallsî æqnalls

à AH 7p zr. 150.7, æ au; RE 7,1; El fan. a." igitur et AH ipsi ZP. Eslautem et HE ipsi EZ
o’LIPoL mai a; AE aumpçow’prp 737 El, zr, 1(0le æqualis; æqualis igitur et A13. utrique simul zz,

"Pandagw à AE. Émuluçénpoç 01”30. 20-ij û A2,. 2P. Communis addatur AE; utraque simul igitur

’ZI’ 637m3 7’17; 4E. Kali ËO’TN ripait! Al ile-n ’75 est AZ , ZP dupla ipsius AE. Et est quidam

706 gonflage; d’à ZI’ in 71,? 705 J’enavyuivou’ AZ æqualis lateri hexagoni, et zr æqualis la-

-l’arc zr est la moitié de l’arc Azr, l’arc Arz sera quintuple de l’arc 21’; l’arc Ar

est donc quadruple de l’arc zr. Mais l’arc Ar est a l’arc rz comme l’angle AAr est
à l’angle tu (55. ô) Ll’angle AAr est donc quadruple de l’arc rAz. Mais l’angle AAr

est double de l’angle me (25. 5) ;.l’angle EZF est donc double de l’angle rAH. Mais
l’angle Ezr est égal à l’angle THE ; l’angle EHr est donc double de l’angle rAH; la

droite AH est donc égale à Hr. Mais Hf est égal à r2 ; la droite AH est donc égale
à 21". Mais HIE est égal à E2; la droite AE est donc égale à la somme des droites El,

:zr. Ajoutonslla droite commune AH; la somme (les droites A2, zr sera double de
la droite AE. Mais Az est égal au côté de l’hexagone, et zr au côté du décagone;

A - .ÀMM-n ..An*mnim.. n
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teri decagoni; ipsa Al! igitur dimidia est et
lateris hexagoni et lateris decagoni, in endem
circula descriptorum. Quod oportebat ostendere.

’ COROLLARIUM.

Evidens utique ex decimi tertii libri theorema-

tibus rectam quæ ex centro circuli ad latus trian-

guli æquilateri perpendicularis ducitur, dimi-
diam esse ipsius ex centra circuli.

î N I N I Ien Tau newpau 700 uuuîxau.

nPorAEIz et ’PROPOSITIO 11.
O ouin-5; minai; reprÀarpCar’ver 70’ Te ’raô’ Idem Circulus comprehendit et dodeca’ggriw

pentagonum et icosaedri triangulum in eâdem

sphærâ descriptorum. Ii l
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la droite AE est donc égale à la moitié de la somme du côté de l’hexagone et
du côté du décagone, ces polygones étant décrits dans un même cercle, ce

Ë qu’il fallait démontrer. .
COROLLAIRE.

Il est évident, d’après les théorèmes du livre inti (12. 15) que la perpen-
diculaire menée du centre du cercle au côté du triangle équilatéral, est la
moitié du rayon du cercle.

PROPOSITION Il.

Le même cercle comprend le pentagone du dodécaèdre et le triangle de l’ico-
saèdre, ces St)ll(l(’S étant décrits dans la même sphère.

Cela est écrit par Aristée, dans le livre de la comparaison des cinq corps,
et par Apollonius, dans la seconde édition de la comparaison du dodécaèdreLàîjfiîfîfjxlîï’ W n "a": * "-
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paratiohis Idadecaedri cum iCOsaedro ; quad est

ut dodecaedri superficies ad ico-saedri superfi-
ciem ita et ipsum dodecaedrum ad icoSaedrum ;
quia eadèm est perpendicularis a centra sphæræ’

ad dodecaedri pentagonum et ad iscosaedri
triangulum. ostendendum est autem et a nabis
metipsis eumdem circulum comprehendere et
dadecaedri pentagonum et icosaedri triangulum,
in eâdem sphærâ descriptorum , hoc præmisso..

Si in circula pentagonum æquilaterum descri-

batur , quadratnm ex latere pentagoni , et qua-
dratum ex rectâ duo latera pentagoni subten-
denté quintupla erunt quadrati ex ipsâ quæ est

ex circuli-centra.

’tSit circulas ABP,’ et in A131” circula penta-

goni latus sit AF, et sumaturceutrum A circuli,
et rad 4P perpendicyularis AZ , etvproducatur
ad puncta B , E , et jungatur A8; dico qua.
’drata exlBA , A? quintupla esse quadrati ex
un,

avecl’icosaèdre, où il faîtivoir que la surface du dodécaèdre est à-la surface’dé

l’icosaèdre comme le dodécaèdre eSt à l’icasaèdre, parce que la perpendicu-

laire menée du centre de la Sphère au pentagone du dodécaèdre, est la même
que la perpendiculaire menée au triangle de l’icosaèdr’e. Nous démontrerons

quelermême cercle comprend le pentagone du dodécaèdre, et le trianglede
lÏicasaèdre, ces :solideszétant décrits dans la même .zsphère , après avoir. exposé

ce qui suit: . ’Si dans un cercle ou décrit un pentagone équilatéral, la somme des quarrés
du côté du pentagone , et de la droite qui sautent] deux côtés du pentagone, est;

quintuple du quarré du rayon de ce cercle. ’Soitle cercle ABr, que ar soir le côté du pentagone décrit dans le cercle ABT,

prenons le centre A de ce cercle,tmenons A2. perpendiculaire’à’Ar, prolongeons Az

"vers les points B, E,.et joignons AB; je dis que la somme des quarrés des
droites BA, At est quintuple du quarré de AIE.
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j Jungatur AE; dodecagoniigitur latus ipse AE°

Et quoniam dupla est DE ipsius BA, quadru-
plum igitue ipsum ex RE ipsius ex BA. Ipsi

a l Lautem ex BE æqualia surit ipsa ex BA, 15E;

quadrupla" igitur ipsa ex BA , AE ipsius ex RA;

quintupla igitur ipsa ex AB , AE et EA ipsius ex
BA. Ipsa autem ex: Ali, EA æqualia ipsi AF;

quintupla igitur sunt ipsa ex 13A , A? ipsius
ex BA.

Hoc ostenso , ostendendum est eumdem cir-
culum comprehendere et dodecaedri pentago-
num et icosaedri triangulum , in. eâdem sphærâ

descriptorum. ,
Exportatursphæræ diatncter AB, et descri-

lJatur in eâdcm sphærâ et dadecaedrum et
icosaedrum , et sit unum’quidem dodecaedri

Carjoignons AE’; la droite AE serale côté du dodécagone. Et puisqueBE est double

de En, le quarré de BE sera quadruple du quarré de En (20. 6). Mais la somme
des quarrés des droites BA, AE est égale au quarré’de En; la somme des quarrés

des droites BA, AE est donc quadruple du quarré de EA ; la somme des quarrés
des droites A3», au et 15A est donc. quintuple du quarré de BA. Mais la somme des
quarrés des droites AE, EA est égale au quarré de. Ar (10». I5); la somme des
quarrés des droites BA, Ar est donc quintuple du narré de BA.

Cela étant démontré, il faut démontrerque (le même cercle comprend le
pentagone du dodécaèdre et le triangle de l’icosaèdre, ces solides étant décrits
dans la même sphère.

Soit AB le diamètre d’une sphère, décrivons dans cette Sphère un dodé-

.. 4 c. --.-n-.u.,r:cx.a.».. .. - . n -n- .LW .M- w. ..mni.wu iüi Il; 54...;kflawhaqtribv. * *
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r 9] 1 R C 5 N I Nypawvatr n MN «par. 56’er n en vau nunÀau vau ctç’

fr” R a I D l a I Nau va emaa’ared’pay au) eypamvau . Tevprna-Ûw vau

f a] x I î a] In MN arupar un: mon? Aaryav nervai và E, nul revu

l a. e l
va périrai; vinifier n ME’ d’azouyairau ailier ri ME.

R R l ’ l N 5 lKart Ève: wervavrAaîa-rav va une AB vau aura MN,

LE PREMIER LIVRE D’HYPSICLE.

pentagonum rAEZH, icosaedri vero triangulum
KAQ; dico rectas V ex, centris circulorum circa.

ipsa esse æquales , hoc est eumdem circulum
comprehendere et PAEZH pentagonum et KAG’

triangulum.

Jungatur AH ; cubi igitur lattis ipsa AH. Ex-’

ponatur autem aliqua recta MN , ita ut quin-
tuplum sit ipsum A3 ipsius ex MN. Est au-

A t Gtem et sphæræ diameter potentiâ quintupla
ipsius ex centra, circuli a quo icosaedrum des-u,

cribitur; ergo MN est ipsa ex centra circuli
a quo icosaedrum describitur.,Secetur MN ex-
tremâ et mediâ ratione in E , et sit major portio

ipsa ME; decagoni igitur latus ipsa ME. Et
quoniam quintuplum est ipsum ex A3 ipsius

caèdre et un icosaèdre, que rAEZH soit un pentagone du dodécaèdre, et me
un triangle de l’icosaèdre; je dis que les rayons des cercles décrits autour de i
ces polygones sont égaux, c’est-à-dire que le même cercle comprend le peu-t

trigone rAEzH et le triangle me. I
Joignons AH; la droite AH sera le côté du cube (8 et r7. 15). Soit une

droite MN , de manière que le quarré de AB soit quintuple du quarré de MN,. Maïs
le diamètre de la sphère est quintuple en puissance du rayon du cercle d’après
lequel l’icosaèdre est décrit (16. 15); la droite MN est donc le rayon du cercle
d’après lequel l’icosaèdre est décrit. Coupons MN en extrême et moyenne raison

au point E (5o. 6) , et que ME soit le plus grand segment; la droite ME eSt donc le
côté du décagone. Et puisque le quarré de AB est quintuple du quarré de MN, e;

l
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I l R 5l 3 R I R IAH aux? vpt’ar var drava THtaar ravt d’un Kart verve
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ex MN, triplum autemtipsum ex AB ipsius
ex AH ; tria igituripsa ex AH æqualia quinque

ipsis ex MNÏ Ut autem tria ipsa ex AH ad
quinque ipsa ex MN ita tria ipsa ex PH ad
quinque ipsa ex ME; tria igitur ipsa ex PH
quinque ipsis ex ME surit æqualia. Quinquc
autem ipsa ex KA quinque ipsis ex MN et
quinque ipsis ex ME sunt æqualia; quinque
igitur ipsa ex KA æqualia sunt tribus ipsis ex
AH et tribus ipsis ex PH. Tria autem ipsa ex
AH et tria ipsa ex PH æqualia sunt quindecim
ipsis ex rectâ ex centra circuli descripti circa
PAEZH , ostensum est enim ipsum ex AH cum.
ipso ex PH quintuplum esse ipsius ex rectâ ex

centra circuli descripti circa pentagonum PAEZH.

Sed quinque quidem ipsa ex KA æqualia surit
quindecim ipsis ex rectâ ex centra circuli des-

cripti circa KAG triangulum, ostensum est au-
tem ipsum ex KA triplum esse ipsius ex rectâ ex

centra circuli descripti circa KAG) triangulum;
quindecim igitur ipsa ex rectâ ex centra circuli

R

que le quarré de AB est triple du quarré de AH, le triple du quarré de AH
sera quintuple du quarré de MN. Mais le triple du quarré de AH est au quintuple
du quarré de MN comme le triple du quarré de rH est au quintuple du quarré
de ME (a. 15’et 7 14); le triple du quarré de rH est donc égal au quintuple du
quarré de ME. Mais le quintuple du quarré de KA est égal à la somme du

quintuple du quarré de MN et du quintuple quarré de ME (8. 9 et 10. 15).; le
quintuple du quarré de KA est donc égal à la somme du triple quarré de AH et
du triple quarré de PH. Mais la somme du triple quarré de AH et du triple quarré
de PH est égale à quinze fois le quarré du rayon du cercle décrit autour du
pentagone rAEZH, car on a démontré que la somme des quarrés des droites AH,
rH est quintuple du quarré du rayon du cercle décrit autour du pentagone rAEZH.
Mais le quintuple du quarré de KA est égal a quinze fois le quarré du rayon
du cercle décrit autour du triangle KAO, et l’on a démontré que le quarré
de KA est triple du quarré du rayon du cercle décrit autour du triangle KAG
(12. 15); quinze fois le quarré du rayon du premier cercle est donc égal à

lII. 62
- »- «Mx-mu... .l ...
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æqualia sunt quindecim ipsis ex rectâ ex centra

ciréuli; ergo diameter æqualis est dîametro.

Idem igitur circulas comprehendit et dode-
caedri pentagOnum et icosaedri trian’gulum in
eâdem sphærâ. descriptorum.

PROPOSITIO III.

Si cit pentagonum et æquilaterum et æquiatr-

gulum, et circa ipsum circulus , et a centro per-
pendicularis ad unum lattas ducatur; ipsum-
tricies sub uno laterum et perpendiculari æquale
est dodecaedri superficiei.

Sit pentagonum æquilaterum et æquianvgulum

ABFAE , et circa pentagonum circulus , et su:-

matur centrum Z, et a punct’o Z ad FA per-
pendicularis ducatur 2H; dico ipsum tricies.
sub FA , ZH æquale esse duodecim pentagonis

ABFAË

Jungantur ipsæ PZ, ZA. Et quoniam ipsum

quinze fois le quarré du rayon du second cercle; les diamètres sont donc
egaux.

Le même cercle comprend donc le pentagone du dodécaèdre , et le triangle
de l’icosaèdre, ces polygones étant décrits dans un même cercle.

v

PROPOSITION III.
Si l’on a un pentagone équilatéral et équiangle, si on lui circonscrit un cercle,

et si du centre du cercle on mène une perpendiculaire à un des côtés, trente fois
le rectangle sous un des côtés et la perpendiculaire sera égal à la surface du.
dodécaèdre.

Soit ABFAÈ un pentagone équilatéral et équiangle, circonscrivons lui un cercle,

prenons le centre z, et du point z menons la perpendiculaire 2H; je dis que trente
foisla rectangle sous rA , 2H est égal à douze fois le pentagone ABrAE.

Joignons r2 , ZA. Puisque le rectangle sous TA, ZH est double du triangle raz

u ’,-V 7....H7, m 4. m. a», s V. au . V m V cathî«
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AE t l t l a] 3 x N, "ra nommera-aux u7ro Br, AE Nov en; au
A

N a I ’ lnu emaaaeîpou emparerez.

E

sub FA , 2H. duplum est trianguli PAZ, ipsi
igitur quinquies sub FA, 2H decem triangula
æqualia surit. Sed decem triangule. duo sunt pen-

tagona, et tota sexties; ipsum igitur tricies sub
v FA , ZH æqualc est duodecim pentagonis. Duo-

decim autem pentagona dodecaedri est super-
ficies; ipsum igitur tricies. sub FA , 2H æquale

est dodecaedri superficiei. i
Similiter utique ostendemus et si sit triangu-

lum æquilaterum ut ARE, et circa ipsum circulus,

9

et centrum circuli A, et perpendicularis AE,
ipsum tricies sub Br , AE æquale esse icosaedri
superficiei.

(4o. 1), dix angles seront égaux au quintuple du rectangle sous ra, 2H. Mais
dix triangles sont égaux à deux pentagones , ainsi que six fois les touts; trente
fois le rectangle sous ra, 2H eSt donc égal à douze pentagones. Mais douze
pentagones forment la surface du dodécaèdre; trente fois le rectangle sous ra,

ZH est donc égal à la surface du dodécaèdre. .
Nous démontrerons semblablement que si l’on a un triangle équilatéral comme

ABT, que si on lui circonscrit un cercle dont le centre soit A, et que si l’on
mène une perpendicurelaire AE, trente fois le rectangle sous Br, AE sera égal à la
surface de l’icosaèdre.

l K A , æ . ."”-u*wnï
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Quoniam enim rursus ipsum sub Br, AE
duplum est ipsius ABT ; duo igitur triangule.
æqualia sunt ipsi sub BD, AE, et omnia ter;
sex igitur triangula ABF,æqualia sunt tribus sub

BU, AE; sex autem triangula ut ABF æqualia
sunt duobus ABF , et omnia decies; ipsum igitur
tricies sub BP , AE æquale est viginti ABP trian-

gulis, hoc est icosaedri superficiei; quare erit
ut dodecaedri superficies ad icosaedri super-
ficiem ita ipsum sub FA , ZH ad ipsum sub
Br , AE.

COROLLARIUM.

Ex hoc utique evidens est ut dodecaedri su;
perficies ad icosaedri superficiem ita ipsum sub

latere pentagoni et perpendiculari ex centra
circuli circa pentagonum ad latus ductâ ad
ipsum sub latere icosaedri et perpendiculari a
centra circuli circa triangulum ad latus ductâ ,

l

Car puisque le rectangle sous Br, AE est double du triangle ABT (41. 1) , deux
triangles seront égaux au rectangle sous Br, ne, ainsi que trois fois les touts ,- les
six triangles ABr sont donc égaux aux trois rectangles sous Br, AE. Mais six trian-
gles comme ABr sont égaux a deux triangles ABr, ainsi que dix fois les touts;
trente fois le rectangle sous Br, AE est donc égal à vingt fois le triangle ABr,

ï l p c’est-à-dire à la surface de l’icosaèdre; la surface du dodécaèdre est donc à la
,3” surface de l’icosaèdre comme le rectangle sous ra, ZH est au rectangle sous

Br, AE. À ’. COROLLAIRE.-l f a D’après cela il est évident que la surface du dodécaèdre est à la surface de l”- a
f i cosaèdre comme le rectangle sous le côté du pentagone et la perpendiculaire î

i menée à ce côté du centre du cercle circonscrit au pentagone, est au rectangle
1 sous le côté de” l’icosaèdre et la perpendiculaire menée à ce côté du centre du

*»:I’ tillait ’F . . .- « ’ ’ ”"** ---’ ’iszlul amputa w* 7-” 7’ * " w 7’
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in eâdem sphærâ descriptis icosaedro et dode-

caedro. "
PROPOSITIO 1V.

Hoc Imanifesto existante, ostendendum est
fare ut dodecaedri superficies ad superficiem
icosaedri ita cubi latus ad icosaedri latus.

Exponatur circulus ABF comprehendens et
dodecaedri pentagonum et icosaedri triangulum
in eâdem sphærâ descriptorum , et describatur

in ABF circula trianguli quidem æquilateri
latus FA, pentagoni autem latus AF, et su-
matur centrum E circuli, et a puncto E ad
AF, FA ducantur perpendiculares EZ, EH,
et producatur in directum ipsi EH recta HB,
et jungatur BF, et exponatur cubi latus 6 5 dico
esse ut dodecaedri superficies ad icosaedri su-
perficiem ita 6 ad FA.

cercle circonscrit au triangle, le dodécaèdre et l’icosaèdre étant décrits dans
la même Sphère.

PROPOSITION
N

1V.

Cela étant évident, il faut démontrer que la surface du dodécaèdre est à la sur-
face de l’icosaèdre comme le côté du cube est au côté de l’icosaèdre.

Soit exposé un cercle ABT qui comprène le pentagone du dodécaèdre et le
triangle de l’icosaèdre, ces solides étant décrits dans la même sphère (2. 14),
décrivons dans le cercle ABr le côté ra d’un triangle équilatéral, et le côté ar du

pentagone, prenons le centre E du cercle; du point E menons aux droites AT, rA
les perpendiculaires El, EH, prolongeons HB dans la direction de EH, joignons
Br, et soit (EXPOSÉ le côté a du cube; je dis que la surface du dodécaèdre est à la

surface de l’icosaèdre, comme e est a ra.
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Quoniam enim utriusque simul EBF extremâ

et mediâ ratione sectæ major portio est BE ,
et est utriusque simul EBF dimidia EH et ipsius
BE dimidia EZ ; et ipsius EH igitur extremâ

et mediâ ratione sectæ major portio est EZ,
Est autem et ipsius G) extremâ et mediâ ratione

sectæ major portio FA , ut in dodecaedra
ostensum fuit; ut igitur 0 ad FA ita EH ad
EZ, æquale igitur ipsum sub 6 , ZE ipsi sub
FA , EH. Et quoniam est ut 6 ad FA ita ipsum.
sub G), EZ ad ipsum sub FA, EZ, ipsi au-
tem sub (9, EZ æquale est ipsum sub FA , EH;

ut igitur G) ad FA ita ipsum sub FA, HE ad
ipsum sub FA, EZ, 110c est ut dodecaedri

Car puisque BE est le plus grand segment de la somme des droites EB, Br
coupées en extrême et moyenne raison (9. 15) que EH est la moité de la somme
des droites EB, Br (I. r4), et EZ la moitié de BE (cor. a. 14), la droite E2 sera
le plus grand segmentÏde la droite EH coupée en extrême et moyenne raison.
Mais FA est le plus grand segment de la droite G) coupée en extrême et moyenne
raison, comme on l’a démontré dans le dodécaèdre (cor. 17- 15); la droite 0

est donc à TA comme EH eSt à El (7. I5); le rectangle sans (a), ZE est donc
égal au rectangle sans rA, EH. Et puisque e est à ra comme le rectangle
sous a, E2 est à un rectangle sous ra, Ez, et que le rectangle sous rA, EH est
égal au rectangle sous G, EZ , la droite e sera à ra comme le rectangle sans TA, HE

., -. . ... . . v. - .- ’ .5.»
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9 I a I q ’e t xŒIKOÎŒÈËPOU EWIQGLVÊIGCV 007G; .3? 6 73”30; 71H,

a] NTA. Omp aïe: Jargon.

AAAQË.

AaîËou 0’71 Ë0’7’w (inti 705 de’anaa’dpou Ém-

ooivalot 77p5ç 71h! 705 aincaaédpou inlaivamt’,

0371M si 70u nu’Cau wAaupoÈ 7rp5ç 75v 706 aînav

aaéîpau 7rÀaupoiv° wpoypotçinaç 703Æa.

1577;.) ndnÀaç 5 ABT, nazi Èyyaypoiçaew ai; 75v

ABT nu’nÀav wav7ot9aiy0u iaawÀau’pau wÂaupoti oti

AB AT, nazi a’7raëau’x6w ti Br, nazi aiÀn’chw 75

nêv-rpav 70:7 nânÀau 75 A, nazi :5775 703 A Ë7ri 75 A

Ëwaëaâxôœ adÛaïot ai AA, noti ËnCaCÀtia’Ûœ in: ad-

Ûaiotç 75; AA aÔÛaîot a; AE , nazi Mia-9m 7ïiçv,uiav AA

aÛÛaioLç agio-am ri AZ, î; (Pi HF 717; T6 7p177Àâ’

ici-nm A574» 0’71 75 57:5 Al, B6 i701! ia7i 7l;

wav7ot’yaiyav.

A775 yaip 705 B Ë7ri 75 A Évrazaéxew ziBA.

Kari ivrai daman? 20-711! a; AA 75g Al, aigrefin

N I a x a.oipoL Ëa7i 7m; AA ti AZ. Boum, ana: 7p17rÀn

495
superficies ad icosaedri ’superficiem ita 9
ad FA. Quod oportebat ostendere.

ALITER.

Ostendere ut dodecaedri superficies ad ico-
saedri superficiem ita cubi latus ad icosaedri
lattis; hoc. autem præmisso.

Sit circulus ABF , et describantur in ABF ci;-

culo pentagoni æquilateri latera AB , AF , et
jungatur BF , et sumatur centrum A circuli , et
a puncto A ad A ducatur recta AA , et pro-
ducatur in directum ipsi AA recta AE, et po-
natur rectæ AA dimidia AZ, ipsa autem HF ipsius

F6 tripla sit; dico ipsum sub AZ, Be æquale
esse pentagona.

Etenim a puncto B ad A ducatur BA. Et
quoniam dupla est AA ipsius AZ , sesquialtera
igitur est ipsius AA ipsa AZ. Rursus , quoniam

est au rectangle sans ra, E2 (16. 6), c’est-à-dire que la surface du dodécaèdre est
à la surface de l’icosaèdre comme e est a ra (5. 14): ce qu’il fallait démontrer.

AUTREMENT.

Démontrer que la surface du dodécaèdre est à la surface de l’icosaèdre comme
le côté du cube est au côté de l’icosaèdre, après avoir exposé ce qui suit:

Soit le cercle ABT, dans le cercle ABT, décrivons les côtés A3, AT d’un penta-

gone équilatéral, joignons Br, prenons le centre A du cercle, du point A au
point A menons la droite AA, prolongeons la droite AE dans la direction de AA,
faisons a1 égal à la moitié de AA, et que HF soit triple de T6, je dis que le
rectangle sans AZ , Be est égal au pentagone.

Car du point B, menons au point A la droite En. Puisque AA est double de Al,
la droite A7. sera égale aux trois moitiés de AA. De plus, puisque Hr est triple de

r
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ripuam’ot o’o’poo i77iv ai HF 7iiç 6Ht ai; oïpoe ri

ZA 77,35; 75v AA 05’700; si TH 7rp5ç 75V H6’

70-07 oipoo En) 75 tin-5 A2, 6H 7e; 57:5 AA, TH.
HIE r11 in? BH t’a» êm’° 7a alpe; 67:6 AA,

13H 7007 in) 793 5775 AZ, 6H. T5 «9515775 AA,

I xBÂH duo in: 7p1’7w7oc à; 7è ABA’ nazi 75 :5775

LE PREMIER LIVRE D’HYPSICLE.
Ë0-7w n HT 717; ra, Mm? a; 5 H6 717; or, tripla est HF ipsius F6 , dupla autem H6 ipsius

6P, sesquialtcra igitur est HF ipsius 6H; ut
igitur ZA ad AA ita FH ad H6,- æquale igitur
est ipsum sub AZ, 6H ipsi sub AA , PH. Ipsa
autem FH ipsi BH æqualis est; ipsum igitur
sub AA, BH. æquale est ipsi sub AZ, 6H.
Ipsumtaulem sub AA, BH duo sunt trianguler

r t07H)Al, H6 oipoo N0 i77i ABAt wér7a oipoa 7è ut ABA; et ipsum sub AZ , H6 igitur duo sunt

z

A2, H6 chinai 7p1’7wvoi i771. Aénat :95 7p1’7awoa ipsa ABA. Quinque igitur ipsa sub 42: H9

r l - .
(ne En) weyQ-gzywyœ’ 71-51772 02’954 un; 57,3 A2, Hg decem trtangula sunt. Decem autem triangula

960 72117003761101; i’a-oa ici-71’. Koti Ë7rai 9177215 in": duo 511m Pentagonai quinque igitur ipsa sub

P N l 9 t A: Na H6 7a; 6T, 70 U770 AZ, H6 ÇÙWÂOUV i071 7au

57:5 Al, 6P rida o’a’pot 7d 57:5 Al, 6T in t’a-"rit!

AZ , H6 duohus pentagonis æqualia sunt. Et
quoniam dupla est H6 ipsius 61’, ipsum sub AZ,

H6 duplum est ipsius sub AZ , 6P; duo igitur
ipsa sub AZ, 61” æqualia, sunt uni sub AZ ,

r9, et que H6 est double de et, la droite HT sera les trois moitiés de 6H; la droite
2A sera donc à AA comme TH est à H6; le rectangle sous AZ, 6H est donc égal au
rectangle sous AA, TH. Mais TH est égal à BH; le rectangle sous AA, BH est donc
égal au rectangle sans AZ, en. Mais le rectangle sans AA, BH est égal à deux
triangles comme ARA (41. 1); le rectangle sans Al, H6 est donc égal à deux fois
le triangle ABA; cinq fois le rectangle sans Az, H6 est donc égal à dix fois le
triangle. Mais dix triangles forment deux pentagones; cinq fois le rectangle
sous A2, H6 est donc égal à deux fois le pentagone. Et puisque H6 est double
de et, le rectangle sous A2, H6 sera double du rectangle sous Az, or,- le
double rectangle sous AZ, or est donc égal à une lois le rectangle sous A2, H6,
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ri 7go" 0’75 AZ, H6, nazi fixez 705 5775 Al, 6P

i’o’oz ’775 miam 707; 57:5 AZ, H6, 70min: «Na

7tw7oz’7wroz’ (son mima 7o5 572-5 A2, 6T i’aoz

4377511 575 7ra77a75iyça. HaV7oinIç 55 75 5775 AZ ,

’I 9 5. N C ’ l N6T 10-2 10-71 7go u7t5 A2, 6B, awazâ’n 7ra117oz7rAn

. ’ c N x t et a x e677w n 6B 71;; 6T, nazi nanar min; 507w n

r33... .. A, g

AZ. T5 o’z’poz 57:5 A2, 6B 7007 ion-i7 515 7rar7oz-

705115).

Tad7au ÊiiÀau 5970;, v5y innaiaew nénÀaç

5 wapzàozptCoiywv 75 7a 705 Æwîanœédpou 77an-

7oi’yzarav nozi 75 705 ainaadidpau 7pz’7wv0y, 7557

al; 75v «5751: ŒÇœÏPdV Ëy-ypoztpopna’ywv, nazi 57-

7agpoz’ç9w0’ow ai; 75v ABT nénhov 7rav7ozyaivau

iaa7rÀau’p0u 7rAaupati ozi BA, AT, nazi ÊwaÇaéxôw

ai BT, nazi aÏÀn’cpÛw 75 nÉv7pay 705 nénMu 75

E, nazi oi7r5 705 A E775 75 E ËwaËaéXÔœ il .AE,

nazi ËnCaCÀtia-Ûw ti AE i775 75 Z, nazi 577w 7l

AE 75; E6 J’mÀït, 7pz777x5 à? ai KI’ 75g T6,

nazi :2775 705 H 75 AZ 7rp5ç ËpÔoiç si AM’ 7p:-

7a’wau o’z’paz 50.751! iao7r7la5p0u ai AM° iaa’wàaupçv

oi’poz 277i 75 AAM 7p1’7wvov. Kozi iwai 75 Mir

5775 AH, 6B’ i501! i775 70,5 7rav7oz7aiwp, 75 fi

5775 AH, HA 755 AAM 7p17aiyça° 2,7717 io’z’pat aiç

H6, et decem ipsa sub A2, 6F æqualia sunt
quinque ipsis sub AZ, H6, hoc est duo pen-
tagona; quare quinque ipsa sub AZ , 6P æqualia

suut uni pentagone. Quinque autem ipsa sub
AZ, 6F æqualia sunt ipsi sub AZ, 6B, quia
quintupla quidem est 6B ipsius 6P , et com-
munis altituda est ipsa AZ. Ipsum igitur sub
AZ, 6B æquale est uni pentagono.

Hoc manifesta existente, nunc exponatur
circulus comprehendens et dodecaedri penta-
gonum, et icosaedri triangulum, in eâdem sphærâ

descriptorum, et describantur in ABF circula
pentagoni æquilatcri latera BA , AT, et jungatur
BF, et sumatur centrum E circuli, et a puncto A
ad E ducatur AE, et producaturAE ad Z, et sitAE

ipsius E6 dupla, tripla autem KP ipsius F6, et
a puncto H ipsi AZ ad rectos ipse AM5 trianguli
igitur est æquilatcri latus ipsa AM5 æquilaterum

igitur est AAM triangulum. Et quoniam ipsum
quidem sub AH , 6B œquale est pentagono , ip-
sum autem sub AH, HA triangulo AAM, est igi-

et dix fois le rectangle sous A2, en égal à cinq fois le rectangle sans A2 H6,
c’est-à-dire, à deux pentagones; cinq ibis le rectangle sous Al, et est donc égal

à un pentagone. Mais cinq fois le rectangle sans AZ, et est égal au rectangle
sous Al, 6B, parce que GB est quintuple de et, et que Az est la hauteur commune.
Le rectangle sous A2, 63 est donc égal à un pentagone. .

Cela étant démontré, soit exposé un cercle qui comprène le pentagone du
dodécaèdre et le triangle de l’icosaèdre, ces solides étant décrits dans la même
sphère; décrivons dans le cercle ABr les côtés, BA, AT d’un pentagone équilatéral,

joignons Br, prenons le centre E du cercle, du point A menons au point E la
droite AE , prolongeons AE vers le point z , que AE soit double de E9, et Kr triple
de T6, et du point H menons AM perpendiculaire à. Al; la droite AM sera le côté
d’un triangle équilatéral (cor. 1. 14 ). Le triangle AAM est donc équilaté-

ral. Et puisque le tectangle sans AH, 6B est égal au pentagone, et que le
rectangle sous AH, HA est égal au triangle AAM, le rectangle sans AH, en

lll. 63
A». A»... w» "A; A. fi z. -7...

A -A

sasserais. -

je

p.in:Î a ü Æ

in î il

’7’ 357?: 1- -

(.
v i la H33.
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l A l i e s I’75 U7î0 AH, 613 7790; "ra 07m AH, HA 067w;

x l s t » I t x70 fleuraywyov mon To maman .Qç à Ira

ç t K x e t d .une AH, B6 9790; To 07:0 AH, HA auna; à 86

t t t f lwpoç 7M AH’ aux: wç âpat Jeûnes ai 83 wpàç

V PI I 1
amatît AH aura); «52592km 7rewœywt’ot- wpàç 2131007

’[ l f a. l a lfigura, 700725711: p nu Æwîeæaeîpou s’TIÇd-

s x N I 9] lMm wpaç 7m vau aima-manu. KG!) en: fanfan:

p31! a; B6 âme et; Br, à phi flip B6 Tilt; er

tur ut ipsum sub AH, 6B ad ipsum sub AH,
HA ita pentagonum ad triangulum. Ut autem
ipsum sub AH, 3(5) ad ipsum sub AH, HA ita ne

ad AH; et ut igitur duodecim 63 ad viginti AH
ita duodecim pentagona ad viginti triangula,
hoc est dodecaedri superficies ad icosaedri su-
perficiem. Et sunt duodecim BG) quidem decem
Br, et ipsa enim quidem B6) ipsius 9P est quintu-

) t r t N a a.5071 wat’TœwÀiï , n Je Br ne; (Dr eËamÂn’

l a] si t x I A. ) .«horreur. api ai B6 mon aïe: (En: nu; Br. 15131567

x. e I x c A. i c mJe n HA «Peut tian! ou AM, ÆzwÂn gap n MA 7m;

e ,1 I c t t tAH’ tu; (ipse Jeux ou Br wpoç Janet Tel; AM,

I d C t t (l f N7ou72rrw a); n Br 7rpoç 7m! AM, ovrwç n TOU

l a l t t w a fËwæenaeâpou EWIÇOLVEIOL wpcç 7m "me ElkCGaiÆFOU

a I 7 s :I C l f n. l’aimputant. R51! 30-711! n [42V Br n Tou zucou

s e j c N 3 l lwÂeuPh, n Je AM n nu enta-ajut) WÀEUPOU

t f ,,I e a. l a I taux a); apat n TOU Âwîezœzftou SWIÇGLWIŒ 7790;

p13, ipsa autem Br ipsius (9P sextupla; duodecim
igitur 139 æquales sunl ipsis decem Br. Viginti au-

tem HA decem sunt AM ,,dupla enim MA ipsius

AH; ut igitur decem Br ad decem AM , hoc est
ut Br ad AM , ita dodecaedri superficies ad ico-

saedri superficiem. Et est Br quidem cubi la.-
tus, AM autem icosaedri lattis; et ut igitur do-
decaedri superficies ad icosaedri superficiem ita

sera au rectangle sous AH, HA comme le pentagone est au triangle. Mais le
rectangle sous AH, ne est au rectangle sous AH, HA comme Be est à AH; douze
fois 6B est donc à vingt fois AHJcomme dix pentagones sont à Vingt triangles, c’est-
à-dire comme la surface du dodécaèdre est à la surface de l’icosaètlre. Mais
douze fois Ba est égal à dix fois Br, car se est quintuple de et, et Br est sextuple
de 6?; douze fuis se est donc égal à dix fois Br. Mais vingt fois HA est égal à dix
fois AM, car MA est double de AH; dix fois Br est donc à dix fois nm , c’est-imite Br
à ÀM, comme la surface du dodécaèdre est à la suxfltce de l’ieosaèdre. Mais Br
est le Côté du cube, et AM le Côté de l’icosaèdre (8 et I7. 15),; la surface du dodé-

’..u b*.--A7.7 -..«. ,..... A. ,1
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i I l (I c t7m! 705 einoa’aeleau Ëmtpawelaw 007w; n Br wpoç

l au l A lnil! AM, TOUTEO’TW a; vau nuCou 71150,35; 7rpoç

a. I I7d? 700 eiuoauerw wAeupaw.
I

IIl P O TA E I 2 a .

t a ’8’ NAemriov (N, 3’71 un euôeictç ncÆnWOTouv

Ï ’ à I a!vptnÛeio-nç climat! and padou Aoyov, au A0701! axe!

t I x a x N cl e t a x A:a; crampon To auna Tnç 07mg mu ’ro une vau

l? I t x æ I t a tMÊI5OVÛÇ TMHIMOL’TOÇ 7:90; 7m! watpteww ’70 cm0
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Br ad AM, hoc est cubi latus ad icosaedri la.-

tus.

PROPOSITIO V.

Ostendendum est igitur et rectâ quâlibet
sectâ extremâ et mediâ ratione, quem ratio-

nem habet potens quadratum ex loti et quadratum

ex majore portione ad potentem quadratum
ex totâ et quadratum ex minore portione cam-

TOÜTW 396E, 75,, Àng 5 703 W’Çw WMUPQQ 7,1325; dem Italiere rationem cubi latus ad icosaedri

N 3 I"un! TOU ethaa’Éou WÀEUPatV. lotus.
E0760 mima; 5 AB mptîxctpëaîmy 70’ Ire Sit eirculus AB comprehendens et dodeca-

703 Jwyemgæpou Wejanfçwyoy au) çà 708 aima-m’- edrl pentagonum et 1c05aedr1 trtangulum, in

JPou TPII’waOV, "rôt! si; 7’31! œÔ’rtiv açæîpxy êgz- eâdem spliærâ dsscriptorum, et sumatur cen-

7Fœçqua’rwy, au; eiMiæÜw 7d itéra-Pat! 703 adam; trum r circuli, et producatur aliqua a punclo 1*

7,; 1-, "a; WPao-euçeçhjaew T); 027,5 705 1* (à; ut libet recta r13, et secetur extremâ et mediâ

370962,, 659570; fi r3, au) Talun’çew 0h99,, au) ratione in A, et majorportio sit FA; decagoni
fiée-av A6701! 1(de 75 A, and Tà (1,457501! Tluâyz igitur lattis estipsarA in codem circulo descripti.

l c I 3, A cinca a: rAt Jazzaywyou capa Ëml 7:?erch n rA

caèdre est donc à la surface de l’icosaèdre comme Br est à AM; e’est-à-dire comme
le côté du cube est au côté de l’icosaèdre.

PROPOSITION V.
Une droite étant coupée en extrême et moyenne raison , il faut démontrer

aussi que le côté du cube est au côté de l’icosaèdre comme le quarré d’une

droite égal à la somme des quarrés de la droite entière et du plus grand segment
est au quarré d’une droite égal à la somme des quarrés de la droite entière
et du plus petit segment.

Soit un cercle AB qui comprène et le pentagone du dodécaèdre et le triangle
de l’ieosaèdre, ces solides étant décrits dans la même sphère; prenons le centre

r du cercle; du point-r menons une droite quelconque H3; coupons cette droite
en extrême et moyenne raison au point A, et que m soit le plus grand segment;
la droite m sera le côté du dodécagone décrit dans le même cercle (5 et 9, 15,).
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a l ’ I ’ 9 l lsi; TGV duo-ou zuzÀov ewpacpopeuou. Ennemûw

t CN einocaêÊPoU-wÀeupœ n E, Êwîenaa’âxpou æ a;

l x r t c t ,y I , ,Z, nuCou «P2 n Ha n par capot E Tpt’ywvou [0’07IÀEU’-

A ) t ) I A. apou En; WAeupat, a a Z vrawœywvou 700 et;

x a t I ’ ! t l N70v auvov zoulou eyypacpoywou, n de Z 721; H

N I a N x 3 x * ’I ’ x N N[rezzou 50”71 Tpnjuat.’Kau 2m: n E1071 2cm 731 70v

a I I N x t N ImarrAeuPou TFryawou wÀeupgt, n à): TOU 7917,50th

A: a I t y l ’ tmu zaowÀeupou 7rA2upa attrape: ’TPI7TÀota’lï 20""

N I [ x ’ I Il.rac Br’ ’TPIWÀGLO’IOV 6.91 in: me une 711; E

N 3 t N t x l ’ t Nvau ana "m; Br. En: de ne: Ta. une 7:1; ne,

i BA ’rpmÂoÉo-m 701762773 FA’ and EmÀÀÀtÉ à; s’épat

t t t 3 FI70 ointe E 7Tpuç ne ami r3, BA 007w; 73 01778 r13

t ’ t x K x t7rpàç ’To c’en-ô rA. Q; de "ra oi7ro Br wpo; To [1776m

cl a t t a t l t ’ t n lDura); 207170 0570 H wpoç 70 euro Z’ Mulet! gap

3 N E N x * yl I ’ t tun: maya n Z Tnç H’ mu a); apat To aura E 97,30;

t 9l t 5 t t t î t«Ta. Âme rB, BA ouwoç Ta une H 7îpoç To euro

Exponatur itaque icosaedri lalus E, dodecaedri
autem Z , cubi vero ËH ; ergo E quidem trianguli

æquilateri est latus , Z vero pentagoni in codera

cireulo descripti, Z autem ipsius H major est
portio. Et quoniam E æqualis est lateri trian-
guli æquilateri , latus autem trianguli æquilateri

potentiâ triplum est ipsius Br, triplum igitur est

ipsum ex E ipsius ex Br. Sunt autem et ipsa ex

F3, BA tripla ipsius ex FA; et permutando, ut
igitur ipsum ex E ad ipsa ex FB, BA ita ipsum
ex FB ad ipsum ex FA. Ut autem ipsum ex Br
ad ipsum ex FA ita est ipsum ex H ad ipsum
ex Z; major enim est portio Z quam H; et ut
igitur ipsum ex E ad ipsa ex r3, BA. ita ipsum.

Que la droite E soit le côté de l’icosaèdre (18. 15), la droite Z le côté du dodé-

caèdre, et la droite H le côté du cube; la droite E sera le côté d’un triangle équi-

latéral, et la droite Z le côte du pentagone décrit dans le même cercle, cette droite
étant le plus grand segment de H (17. 15). Puisque E est égal aupcôté du triangle
équilatéral, et que leseôté du triangle équilatéral est triple de Br en puissance

(12. 15), le quarré de E sera triple du carré de Br. Mais la somme des quarrés
des droites rB, En est triple du quarré de TA (4. 15); donc, par permutation, le
quarré de E est à la somme des quarrés des droites rB, BA comme le quarré
de r13 est au quarré de TA. Mais le quarré de Br est au quarré de m comme le
quarré .de H est au quarré de Z (7. I4) , car le segment de Z est plus grand
que H. (I7. r5); le quarré de E est donc à la somme des quarres des drortes r3 ,

-4!" b h .o-v-vr nfl«---’r’

a.-.-..... 4.....4 1......5..- t
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Z, me.) ËvœÀÀaÊE and àvaiwan’ à; 51’ch 7è 5117:8

H 7195; 7è dm) E 037w; 7è 5.715 Z Wpàç,’rd:.

5173 r13 BA. T53 dt :2716 Z ils-ct. tic-i 71). une
Br, Ar , i1 7&9 70:7 mwrwya’wou wÀeupsÈ d’ém-

7œ171iv 7e 7017 ÊEwyaivou 7r7teupaiv, un) 71iy
705 Æénct’yaivout (in; 51’112 75 durai H wpàç 7è

dm; E 637w; 7è 02778 02:73 Br , TA wpàç 7d.
«in?» r3, BA. a; dt Tait 027:8 Br, m 7198;
7è 027:6 r3, BA 057w; , tÔÛeiatç 57511710701711

duper mai pérot! A6701! 7el.tt»ol.ts’vnç, 76 517:5

71?; 37m; and 7è 31778 7017 gazera; manucura;
wpÈç 73 oËwô 75; 2M; final 75 ciré 7017 intercala;

aurifia-rag. aux) à; a’t’pat 717g mimi 75; H wpàç

78 abri 7?; E , 037w; , sédeiaç dadmrowdv
duper mati 112’701; Mazout "renvoyâtes 1; domptât!"

a. c x t I t N l73 027:5 711; 6M; zou 7a 47:0 7au ,uetëovoç

ex H ad ipsum ex z, et permutando et inver-
tendo; ut igitur ipsum ex H ad ipsum ex E ita
ipsum ex Z ad ipsa ex FB, BA. lpsi autem ex
Z æqualia sunt ipsa ex Br, AF, etenim penta-
goni lattis potest et latus hexagoni, et latus de-
cagoni; ut igitur ipsum ex H ad ipsum ex E ita
ipsa ex BF FA ad ipsa ex r13, BA. Ut au-

- tem ipsa ex BF, FA ad ipsa ex F13, BA ita,
rectà qttâlibet extremâ et mediâ ratione sectâ,

ipsum ex totâ et ipsum ex majore portione
ad ipsum ex totâ et ipsum ex minore por-
lieue; et ut igitur ipsum ex H ad ipsum ex E
ita, reetâ quâlibet extremâ et mediâ ratione

sectâ, potens ipsum ex totâ et ipsum ex majore

portione ad potentem ipsum ex totâ et ipsum
ex minore portions. Et est LH quidem cubi la-

.rlun’flœnç 7’33; 77),, Jumps’tm 75 (i772; 7;; tus, E vero icosaedri,- si igitur recta extremâ

au"; gaz; 7.; 027,5 703 agame; Tlufiluwrgç, K4) et media ratione secetur, erit ut petons totam

l t C t a Ii’o-Ttv ri [LEV H quou wÀeupœ, n de E éanGdîÆPùU’

t n , x t I l a.Ëcw 12,94 eÔÔem «[4101! au! Mao-or A0701! 71.411511,

BA comme le quarré de H est au quarré de z, et par permutation et par inversion;
le quarré de H est donc au quarré de E comme le quarré de z est à la somme
des quarrés des droites rB, BA. Mais la somme des quarrés des droites Br, nr est
égale au quarré de Z, car le quarré du côté du pentagone est égal à la somme
des quarrés du côté de l’exagone et du côté du décagone (10. 15); le carré de H

estl donc au quarré de E comme la somme des quarrés des droites Br, r13 est,
à la somme des quarrés des droites r13, BA (7. 14). Mais si une droite est
coupée en extrême et moyenne raison, la somme des quarrés des droites Br,
n est à la somme des quarrés des droites rB, BA comme la somme des quarrés
d’une droite entière et du plus grand segment est à la somme des quarrés
de la droite entière et du plus petit segtnentg,si donc une droite est coupée
en extrême et moyenne raison, le quarré de H est au quarré de E comme le
quarré d’une droite égale à la somme des quarrés (le la droite entière et du
plus grand segment est au quarré d’une droite égal a la somme des quarrés
de la droite entière et du plus petit segment. Mais H est le côté du cube,
et E. le côté de l’icosaèdre; si donc une droite est coupée en extrême

- 4 . . IÎ v I I il l -
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t t N a l A. t a t- 711:0; 711v 7ou eiuoaœedpou 7mn! zig 711v au71w

et majorem sectionem ad potentem totam et
minorem portidnem,’ita cubi latus ad latus ico-

saedri in eâdem sphærâ descripterum; qued

oportebat ostendere, D
maïpœy Êyypæçopte’ywv. O7rep 3921 ÆeÎËcu.

I HPOTAEIE .6’. . PROPOSITIO V1.
AQngM à; Wh, 3’71 à; à 708 fléau Ostendendum autem nunc est ut cubi ,latus ad

t N I e] c - - . .wÀeupaË 71115; 711v 7ou einoactedpou ou7œç 75 lattis sxcosaedri 1ta solidum dodecaedri ad 50-1

N t A, . . .
a7epeèv 7ou deezœéd’pau wpoç 7è c72peôr 7ou lldum 1eosaedr1.

einoræédpou.

E A à ”a-01;Itix7t017re 17m Couleur)": 75 7e - -"et 7 P ’ " P tu Quoniam enim æquales c1rcuh compréhen-
w I I X x N a I7ou Æwæeddiàl’ou "el’TwaoV m" 7° TOU flua-de- dunt et dodecaedri pentagonum et icosaedri

I N a l ’ X N l!ÆPOU TP’WWWa 7(4’V W5 ’7’?” ŒU’m’ 59’24”" 57” triangulum, in eâdem sphærâ descriptorum;

l a l m 1 z si I, : .0 - . . . . .
7leé’L’Vw” 5V a: 7°"; Œæœ’Pd’ç 0’ "0’ www in sphærls autem æquales Circult æquallter

a! a æ a t a, r e t 5 t"a" MTËXWWV on" 7ou MWPW 3 sa 7d!) W770 distant a centre, rectæ enim a centro sphæræ

a. I N ] y x t a. l 7NU MWPW 7"; "muta; 27" "m 76°". www" ad Circuloruinplana perpendiculares ductæ et
a Il 1 ’ l a! a x B ’ x57”"53 mâtin" d7°luwm "7°" w 2"" m" 27" æquales sunt et in centra c1rculorum cadunt;

t .I’ N Il [ . q r a t q’76! hâli’TPd 700111.03!)th 7H7TTOU0’IV (La-Té 0U 561770 quare rectæ a centro sphæræ ad centrum

A. l w f 3 x h l A. I7ÛU ÉLEVTFDU 77); UÇ’ZIFŒÇ ET! ’TO Ril’TPOV 7’00 RU.-

et moyenne raison, le quarré d’une droite égal à la somme des quarrés de
la droite entière, et du plus grand segment est au quarré d’une droite égal
a la somme des quarrés de la droite entière et du plus petit segment, comme
le côté du cube est au côté de l’icosaèdre, ces solides étant décrits dans la
même sphère. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION V1.
Il faut démontrer maintenant que le côté du cube est au côté de l’icosaèdre

comme le solide du dodécaèdre est au solide de l’icosaèdre.

Car puisque des cercles égaux comprènent et le pentagone du dodécaèdre,
et le triangle de l’icosaèdre, ces solides étant décrits dans une même sphère
.( 2- 14), et que dans les sphères les cercles égaux sont également éloignés du
centre, car les perpendiculaires menées du centre de la sphère aux plans de ces
cercles sont égales et tombent aux centres des cercles, les droites menées du centre

;’- 7m’ul, zwe-...........n , -
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circuli comprehendentis et icosaedri triangu-
lum et dodecaedri pentagonum æquales ’s’unt,

hoc est , perpendiculares; æquealtæ igitur
sunt pyramides bases habentes dodecaedri
pentagona et bases habentes icosaedri trian-
gula; æquealtæ autem pyramides inter se sunt
ut bases; ut igitur pentagonum ad triangulum
ita pyramis cujus basis quidem est dodecaedri
pentagonum, vertex autem centrum spliærae, ad
pyramidem cujus basis quidem est icosaedri
triangulum,’ vertex autem centrum sphæræ; et

ut igitur duodecim pentagona ad viginti trian-
gula, ita duodecim pyramides pentagonales ba-

ses ltabentes ad viginti pyramides triangulares
bases habentes. Et duodecim pentagone dodeh
cædri superficies sunt, viginti autem triangula
icosaedri superficies sunt; est igitur ut dode-
caedri superficiés ad icosaedri superficiem ita
duodecimpyramides pentagonales bases haben-
tes ad viginti pyramides triangulares bases ha-

de laiSphère au centre du cercle décrit autour du pentagone du dodécaèdre
et du triangle de l’icosztèdre, seront égales, c’est-à-dire perpendiculaires;
les pyramides qui ont pour bases les. pentagones de l’icosaèdre et les trian-
gles de l’icosaèdre, sont donc de même hauteur. Mais les pyramides de même

hanteur sont entre elles comme leurs bases (5 et 6, r2); le pentagone est
donc au triangle comme la pyramide qui a pour base le pentagone du do-
décaèdre et pour sommet le centre de la sphère , est à la pyramide qui a
pour base le triangle de l’icosaèdre et pour sommet le centre de la sphère;
les douze pentagones du dodécaèdre sont donc aux vingt triangles de l’ico-
saèdre comme les douze pyramides qui ont des bases pentagonales sont aux
Vingt; pyramides qui ont des bases triangulaires. Mais les douze pentagones
sont la surface du dodécaèdre, et les vingt triangles sont la surface de l’ico-
saèdre; la stnlltre du dodécaèdre est donc à la surface de l’icosaèdrev comme

les douze pyramides qui ont des bases pantagonales sont aux vingt pyramides

2.xfi’ tM.. .t 7,..-.,- a
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bentes. Et sunt duodecim quidem pyramides
pentagonales bases habentes solidum dodecaedri,

viginti autem pyramides triangulaires bases ha-
bentes solidum icosaedri, et ut igitur dodecaedri

superficies ad icosaedri superficiem ita solidum
dodecaedri ad solidum icosaedri. Ut autem su-
perficies dodecaedri ad superficiem icosaedri ita

ostensum est esse cubi latus ad icosaedri lattis;
et ut igitur cubi latus ad icosaedri latus ita son,
lidum dodecaedri ad solidum icosaedri.

PROPOSITIO VIL;

Si autem duæ recta: extremâ et mediâ ra»

tione secentur, eas in proportions esse subjectâ,

sic ostendemus.

Secetur enim recta quidem AB extremâ et
mediâ ratione in 1’, major autem portio ipsius

qui ont-Ides bases triangulaires. Mais les douze pyramides qui ont des bases peu-
tagonales sont la solidité du dodécaèdre, et les vingt pyramides qui ont des bases
triangulaires sont la solidité de l’icosaèdre; la surface du dodécaèdre est donc
à la surface de l’icosaèdre, comme la solidité du dodécaèdre est a la solidité
de l’icosaèdre. Mais on a démontré que la surface du dodéCaèdre est à la surface
de l’icosaèdre comme le côté du cube est au côté de l’icosaèdre (4. I4); le

côté du cube est donc au côté de l’icosaèdre comme la solidité du dodécaèdre
est a la solidité de l’icosaèdre.’

PROPOSITION VII.
Ensuite, si deux droites sont coupées en extrême et moyenne raison, nous

démontrerons ainsi qu’elles sont dans la proportion suivante :
Car que la droite AB soit coupée en extrême et moyenne raison au pomt r,

n - in a - - g- fig- .-.n ,4 .--z----w .,- -F’FH----(’
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«:1375; in!» 2’) AT’ mon); dei nazi ri AIE ënpov sit AP; similiter autem et A)! extrepmâ et mediâ

51411450., A0301, 7277455660 une) 73 .2, Ru) 75 ratione secetur in Z, et major portio ipsius sit
fleîCoy anima, 5,4375; gland à AZ. N’y» Z." A2; dico esse ut tota AB ad majorem portionem

Ëmiv à; i1 32m tiAB 71733; ’rà ,ueiÏou guipa

«un 037w; 7; 3M si AE api; 7è païen! TIllrçl’PLd

723v AZ.

AP, ita totam AE ad majoreni portionem AZ.

13m) 7è? ,5 [LEV 57,3 A3, Br 1’501, à") w; Quomam emm ipsum sub A3 , Br æquale est
gaga A13, 75 æ; 67,3 A5, El fifre, an.) .793 02m3 ipsi ex AF, ipsum autem sub A12, EZ æquale est

a! a! P i t t t tAZ’ 207w apex wç To 07:0 AB , Br wpsç ’ra

a t l’I t e t t t ’ ïeuro AI aura); Ta un? AE, EZ 719m; 70 a7ro

l f t l a] f I t tAZ’ un; 69:10 727patmç œpat uw-o AB, Br 7:90; To

3 t A: a x eli t I e tune Tu; AT sont! ou’mç ’ro TâTpatmç 07m AE,

t t t r a a c tEl wpoç To givra AZ° nazi 509621171 erra-w w; To

I C t t A. t l tTËTPGULIÇ une AB, Br M2701. 70v :3710 AI wpoç To

3 t e] x l c t teuro AT tau-mg 70 727mm; une AE, El [1.5706

N a t t e t cl ’700 47:0 A2 7rpcç 76 une AZ’ mon est; a);
qui 0278 wvuptcpwêpnu AB, Br 7,38; 73 nia-à Ar

ipsi ex A25 est igitur ut ipsum sub AB , BF ad
ipsum ex AF, ita ipsum sub AE, EZ ad ipsum ex

AZ; et ut ipsum quater igitur sub AB , BF ad
ipsum ex AP est ita ipsum quater sub AE , EZ ad

ipsum ex A2; et componendo est ut ipsum qua-

ter sub AB, BF cum ipso ex AP ad ipsum ex
A)? ita ipsum quater sub AE , EZ cum ipso ex AZ

ad ipsum ex A2; quare et ipsum ex utrâque
simul A3, Br ad ipsumj ex At ita ipsum et

QI l
011760; 73 d’ami aumptçore’pou A13, EZ WPDÇ 78

et que Ar soit 50n plus grand segment; que la droite AE soit aussi semblablement
coupée en extrême et moyenne raison au point Z, et que son plus grand segment
soit A2; jeidis que la droite entière AB est à son plus grand segment AI’ comme la
droite entière AE est à son plus grand segment AZ.

Car puisque le rectangle sous AB, Br est égal au quarré de AT, et que le rec-
tangle sous AH, E2 est égal au quarré de AZ (17. 6.); le rectangle sous A3, Br sera
au quarré de Ar comme le rectangle sous AE, EZ est au quarré de AZ; quatre fois
le rectangle sous AB, Br eSt donc au quarré de Ar comme quatre fois le rectangle
sous AE, E2 est au quarré de Al ( 15. 5); donc, par addition, quatre fois le
rectangle sous AB, Br conjointement avec le quarré de At est au quarré de- Ar,
comme quatre fois le rectangle sous AIE, EZ conjointement avec le quarré de Al
est au quarré de A2; le quarré de la somme des droites AB, Br est donc au quarré
de Ar comme le quarré de la somme des droites ne, EZ est au quarré de az;

111. 64
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74:3; Tilt’ Ar 051w; aumpcpo’vepo; ti AH , EZ wpè;

AE’ a-wôe’wr: silpœ à; aumptpa’repo; ai AB, Br Merci

7;)"; Ar mais Tilt! AT, 70072,le «No ai AB wpà AT,

037w; auvatpztpo’repo; à AB, El peut 75; Al wpà;

mir Al, Tourner: 2960 et; AIE moi); AZ’ mi 76:7

aboutirait! rai mais" , Tom-écu ai; ri AB api; "mir

Ar «in»; 54X13 api; "mir AZ. Omp 3921 JeÎEau.

- HOPIZMA.
I t A: cl a 1 eAeîelwaerou (in nuât, on, autisme; moulinan-

m a] ’ x I I l àTour œzpov mu 1.wa Âo’yav 71471951724; , av

I ,1 f l x ) t n. r1- xA0701! 2X2: a duratptevn Ta une "tu; OAHÇ aux:

x a t a. 1 l t s70 œ7îo 700 perfora; vannure; mm; 7m! Jum-

l t a t a. cl x t v t a lpeut"! 70 cura T"; 0M); un; 70 ouzo Marmara;
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N I N Icm au) ronde, 371 aigri "mu nuCou 7r7xetpai 7138; Tint

utrâque simul AB, EZ ad ipsum ex Al; et lon-
Igitudine, ut utraque simul AB, Br ad Ar’ ita
utraque simul AE, EZ, ad AE componendo

Îgitur, ut utraque simul AB , Br cum AF ad. Ar,

hoc est duæ AB ad AF ita utraque simul AE,
EZ cum AZ ad A2, hoc est duæ AB, ad AZ; et
antecedentium dimidia, hoc est ut AB ad A?
ita AE ad AZ. Quod oportebat ostendere.

KCOROLLARIUM.

Hoc utique ostenso, rectâ quâlibet extremâ

et mediâ ratione sectâ, quam rationem habet
potens ipsum ex totâ èt ipsum ex majore por-

tione ad potentem ipsum ex totâ et ipsum
ex minore portione, illam habere cubi latus ad
icosaedri latus. Hoc et utique ostenso, ut cubi
lattis ad icosaedri latus ita esse dodecaedri su-
perficiem ad icosaedri superficiem, in eâdcm

705 EÏKDMÂËPOU wÂeupoiv 037w; ai 1’03 faraude,-
glg ÆPOU EWIQOLIVEIGL wpà; Tilt! 7017 einoo’œe’stou 57n-

çaiymw 7431! -ei; flirt marrât! veaîpay impana-

3,51 (8. 2); la somme des droites AB, Br est donc à Ar comme la somme des droites
AB, EZ, est a AE; donc par addition, la somme des droites AB, Br, Ar est à Ar,

î; c’est-à-dire deux fois AB, est à Ar comme la somme des droites AB, EZ, Al est
4, , à Al ( 22. 6 ), c’est-à-dire comme deux fois AE est à 42 ; et prenant les moitiés des
il antécédents , A13 sera à Ar comme ne est à AZ. Ce qu’il fallait démontrer.

Î’ q .- . COROLLAIRE.
Ayant donc démontré que si une droite est coupée en extrême et moyenne

raison, le quarré d’une droite égal à la somme des quarrés de la droite
v r entière et du plus grand segment, est au quarré d’une droite égal à la somme des
quarrés de la droite entière et du plus petit segment comme le côté du cube

i i est au côté de l’icosaèdre (5. I4). Ayant démontré aussi que le côté du cube est
au côté de l’icosaèdre comme la surface du dodécaèdre est à la surface de

7...,isv’ J ,Wv 4’MMM H-Mre- "Ve[kW-Ü
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sphœrâ descriptorum; hoc autem et cognito,
ut dodecaedri superficies ad icosaedri superfi-
cicm ita et ipsum dodecaedrum ad icosaedrum ,

propterca quod ab codem circule comprehen-
duntur et dodecaedri pentagonum et isocaedri
triangulum; evidcnszcst si in câdem spliærâ des-

cribantur et dodecaedrum et icosaedrum, ratio--
nem illa habitura esse quam, rectzi qualibet ex-
tremâ et, mediâ ratione sectâ , potens ipsum et

totâ et ipsum ex majore portione ad potentem
ipsum ex totâ. et ipsum ex minore portione.

l’icosaèdre, ces solides étant décrits dans une même Sphère; et sachant outre
cela que la surface du dodécaèdre est à la surface de l’icosaèdre comme le do-
décaèdre est la l’icosaèdre (6. 14) , parceque le même cercle comprend le penta-
gone du dédocaèdre et le triangle de l’icosaèdre, il est évident que si dans la
même sphère l’on décrit un dodécaèdre et un icosaèdre, et que si l’on coupe

tine droite en extrême et moyenne raison, le dodécaèdre aura avec l’icosaèdre la
même raison que le quarré d’une droite égal à la somme des quarrés de la droite

entière et du plus grand segment a avec le quarré d’une droite égal à la somme
des quarrés de la droite entière et du plus petit segment.
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HYPSICgLIS’
DE QUINQUE CORPORIBUS

LIBRE SECUNDUS.’

mæmwm
nPOTAzIz a’. PROPOSITIO I.

a Eiç 7:31! 6262,an uüCov wupdluiéh ê77’Pcé’4ædl. In dam cubo pyramidem describere.

E07!» 5 :9062); nu’Caç 5 ABTAEZHG, eiç 31’ Sil dams cabus ABFAEZHG), in quo oportet
à? WUFœwaœ gyypéçau. Emê’w’xewaw a; pyramidem describere. Jungantur ipsæ AP, AB,.

AT, AB, TE, A6, E6, en (Dotyepàv à); 8’71 78L rE, A9, E0, 6P. Evidens est utique triangula

k E

Z He
xÆe7 r

A BAEF , A615, AGI, TGE TPchovœ Ïo-o’wàeuPaÉËo-TI , A513 ÂGE y AGF: PGE æquilatera 9556, (Imam-

.Twpawgmy 705;) gin-1 flâna-po: et; wÀeuPœi’ wu- torum enim sunt diametri corum latera; pyra-

Papi; oïpac Ëmiv à AETG , me.) Ë’yye’ypœwvm mis igitur est AEFQ; et deSCFÎPla ou in dam

si; 76v Âaôe’y’m nu’Coz’. Omp Elfe: wolfia’ou. 011130. QuOd OPOI’tebflt face??-

.

LE SECOND LIVRE

DES CINQ CORPS DTIYPSICLE.

PROPOSITION I.
Inscrire une pyramide dans un cube donné.
Sel: ABFAEZHG un cube donné, dans lequel il faut décrire une pyramide. Joignons

AT, TE , A8, E9, 6T. Il est évident que les triangles ABT, AGE , AGF, rem sont équila-

téraux , car leurs côtes sont les diagonales des quarrés; le solide AEFG est donc une
pyramide, et elle est décrite dans le Cube (défi 26. Il). Ce qu’il fallait faire.
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HPOTA-EIE a. se

Bi; niai wupayiâœ Iao’vrîteupav ôuvésJ’pov à)»

7944m.
lia-m il 7rupaz,ulç îa-Éz-Aeupat si ABTA, il; ucpuoà

73 A angelot! , aï; tir (le? ânTéeÆPov Ëyypcixlœl.

Teyæirôwmv ai AB, AT, AA, Br, BA, TA «Noce:

navrai 707; E,"Z, K, H, 6, A angelets nazi
L’weëeüxewtmv ai 6K, 6A, 2H, 2E, nazi qui

mimai.

PROPOSITIO Il.

In pyramide æquilaterâ octacdrum descri-
bere.

Sit pyramis æquilatera ABFA, cujus vertex
punctum A, in quâ oportet octaedrum descri-
bere. Secentur ipsæ AB , AF, AA , Br, BA, FA

bifariam in punctis E, Z, K, H, 6, A , et junq
gantur ipsæ 6K, 9A, 2H, ZE, et reliquæ.

K

l: En) 7è!) si A13 ÆmÂiï Écrit! horrifia;
765v 6K, HZ, nui 0:57:27; wapcz’ÀÀnÀoç, l’an

aïpat Écrit! si 8K "q? HZ ml wapaÉAMMç. Hai-

Aw, Ëml il Aï Æzwàïi Écrit! Ëna’répaç’ "rôt! 6H,

K2, au) «570:7; waPaÉÀMÀoç, l’a-n alpe: ÊrTiv il 6H

in? K2, ne) wupéÀMAoç. Ian J’e’ Écrit! il AI 71:1"

[Quoniam enim ipsa AB dupla est utriusque ip-

sarum 6K , HZ , et ipsis parallela , æqualis igitur

est 6K ipsi HZ , et parallela. Rursus, quoniam
AF dupla est utriu.sque ipsarum 6H, KZ, et ipsis

parallela, æqualis igitur est 9H ipsi KZ , et pa-
rallela 3 æqualis autem est Arjipsi ABtæqualcs

PROPOSITION Il.
Décrire un octaèdre dans une pyramide équilatérale.
Soit ABTA une pyramide équilatérale , ayant pour le sommet le point A; il faut

décrire un octaèdre dans cette pyramide. Coupons en deux parties les droites
AB, A1", AA, Br, BA, I’A aux points E, z, K, H, o, A , et joignons 6K, (9A, 2H, 25, etc.

[Puisque la droite AB est double de chacune des droites 6K, HZ, et qu’elle leur
est parallèle, la droite 6K sera égale et parallèle à HZ. De plus, puisque AI est
double de chacune des droites on, K2, et qu’elle leur est parallèle, la droite en

At m;7.4,, 4 ,4,»



                                                                     

LE SECOND LIVRE D’HYPSICLE.
AB’ l’eau aï’pat eialv aiAMiAauç ai 6K, K2, 2H,

H6. Ami 7è attirai (Il: mal atÏ KA, EH, A6 , 2E,
KE, AH, A2, 615 l’a-au mm"; (m’y. H a"; K9

7g? KA Ëa-Tlv l’air (2072 un) «Î 6K, KZ, 2H, HG,

KA, EH, nazi atÎ Mme:l l’eau aiÀÀziÂauç aïe-If

Ïa-a’wÂeujoat alpes Êa-Tl 7:1 AGK , AKZ , AZH, AHO,

126K , EKZ , EZH, EHG Tpîywrat. OKTaÊËPoV

aïpat la?) Ta AGKZHE, nazi 59,)e’7pat717au si; Tilt!

Jeûeïèraty ÏUéWÀeUFœV. 072p Un murine: Ë]

l’IPOTAEIE y.

Eiç 73v îoôe’vnc 36’301! riz-raiel’pov gyypal’xlzatl.

E070) 5 J’aÛelç miCoçÊ ABTAEZHG), un) ei-

Âïitpaw val nelv’Tpot loto-Taisrwr TeTpatyaiywv "rat

K, A, M, N, nazi Éwefeu’xûwo-aw atÏ KA, AM,

MN, NK’ A530) lin Tel KAMN Te’rpalrywvo’v êo’TH’.

t

fixâtes-av 7aip chai 75;! K , A , M , N annelait! TatTç

AA, AB, Bl’, TA deoiÂÂnÂûl agi HO, DE,
ET , TU. 15ml 05V «57731:7 Êww Il HO 717;

511

igitur sunt inter se ipsæ 6K, Kz, ZH, HG).
Propter eadem utique et ipsæ KA, EH, A6),
ZE, KE, AH, Az , (9E æqnales inter se sunt. Ipsa
autem 1C6 ipsi KA est æqualis; quare et ipsæ 9K,

1(Z , ZH, H6, KA, EH , et reliquæ æquales inter

se surit, aéquilatera igitur sunt ipsa AOIC, AKZ,

AZH, me, EOK, EKZ, EZH, me triangula.
Octaedrum igitur estAGIËZHE, et descriptnm est
in pyramide æqnilaterâ. Qnod oportebat facereï]

PROPOSITIO III.

In dato cubo octaedrum describere.
Sit datas cubus ABFAEZHO, et sumantur cen-

tra insistentium quadratornm K, A, M, N,
et jungantnr KA, AM, MN, NK; dico ip-
sum KAMN quadratnm esse. Ducantur enim
per puncta K, A , M, N ipsis AA, AB, Br, FA
parallclæ HO, 05, ET, TU. Quoniam igitur

sera égal et parallèle à K2. Mais A1" est égal à AB; les droites OK, K2, 2H, He sont

donc égales entre elles. Par la même raison , les droites KA, EH, A9, 2E, KE , AH,
AZ , (913 sont égales entre elles. Mais K6 est égal à KA; les droites 6K, K2, 2H, He,
KA,JEH, etc. sont donc égales entre elles; les triangles AOK, AKZ, AzH, AHO, Box,
En, EZH, me) sont donc équilatéraux; le solide AOKZHE est donc un octaèdre, et
il est décrit dans une pyramide équilatérale. Ce qu’il fallait faire Ë]

PROPOSITION 11.1.

Dans un cube donné décrire un octaèdre.

Soit AsrAEZHO le cube donné, prenons les centres K, A, M, N des quarrés
latéraux, et joignons KA , AM, MN, NK; je dis que KAMN est un quarré. Car par les
points K , A , M, N, menons les droites r10, CE, ET, TU parallèles aux droites AA,

* Dcmonslrzziin lusins propositionis quæ eadem est in omnibus manuscriptis et in cditionibus
Baslliæ et ()x’(tnlil’, 0X lolo est corruptissima, et propositum nulle modo attingit. Halle demons-

trahonem r5 mlegro restitui,
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OK, il d’à E0 717; 0A, l’an tiHO 737 50’ État

7è atÛTaÈ «No au) il ,QK 7;? OA’ 75 aillas aimi KA

in l "
îmîtat’wo’y En: 700 aima 0A. Ami 7è asti-rai. N

.LE SECOND LIVËE D’HYPSICLE.

dnpla est HO ipsius OK, ipsa autem 20 ipsius 0A,

æqualis vero HO ipsi 20; propter lisse utique OK

ipsi 0A; ipsum igitur ex KA duplum est ipsius
ex 0A. Propter eadem utique et ipsum ex MA

Z

A2 2x
M

r S
Il]

arogOOxglèl"1 N

A

aux) 73 aimai MA J’IwÀaËwév in: 703 é’rrà A25”

l’ami a’t’Pat 78 ai7rà KA 7c; a’wré AM, nul si KA 71.7

MA’ laôwîteupoy aî’pat En) Tri KAMN’ ne) (patre-

pôv 37v nazi ôpûayoiwov. EÏÀn’ÇÛw 75V BA , EH

(Mo Tevpaigzwrwv Tel m’y’rpac rat P, 2, aux)

êweëeéxewmv a; PK, PA, PM , PN, 2K, 2A,
2M, EN. Katl entrepôt! 371 taéwàeupai êO’Tl ’ra’t

WOIOÜV’TOC "ra ônraieâpov Tpiywrav Ta") 731p au;-

793 A6799 &waîeîfoptey. 07:2]: 3&2: voulu-au,

duplum est ipsius ex A2; æquale igitur ipsum
ex KA ipsi ex AM, et KA ipsi MA; æquilate-
rum igitur est KAMN; et evidens est et esse
rectangulum. Sumantur duorum quadrâtorum
BA, EH centra P, Z, et jungantnr ipsæ PIC,
PA, PM, PN, 2K, 2A, 2M, EN. Et evidens
est æquilatera esse efficientia octaedrum trian-
gala, eâdem enim ratione liæc demonstrabi,
mus. Quod oportebat facere.

AB, Br, rA. Puisque no est double de OK, que 20 est double de 0A, et que no est égal
à 5:0, la droite OK sera égale à 0A; le quarré de KA est donc double du quarré de
0A (4.7. i). Le quarré de MA sera double du quarré de AS, par la même raison;
le quarré de KA est donc égal au quarré de AM, et KA égal à MA; le quadrilatère

KAMN est donc équilatéral; et il est évident qu’il est rectangulaire. Prenons les
centres P, 2 des deux quarrés BA, EH , et joignons PK , PA , PM , PN, 2K, 2A, 2M, EN.
Il est évident que les triangles qui forment l’octaèdre sont équilatéraux , car nous
démontrerions cela par la même raison. Ce qu’il fallait faire.

A tu a...n-..-.-» -
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nporaztz a".
E1; 70’ J’oBÊv ênraËeÆpar :w’Cav hyperfin.

uniate 75., ne: né ABr, au , AAE ses ,
7,064094 miam 7è. uêVTPd Toi G),vA, K, H,
nazi ËweÇÜxÛwmv aLÏ A9, AK , KH , HG’ A5710

3’71 73 OAKH Terpaiywvciv Écrit). fixeras-au! M

713v 6, A, K, H, Tatïç Br, I’A, AB, EB 7m-

paÉAÀnÀOI a: MN, NE, 50, 0M. 15ml 059
l’a-a’wîteupo’v in: 73 ABT amblerait, si 027:8 705

A En) 70’ 6 niwpav 70:7 mpi qui ABr ’rpt’ywvov

mildiou fixa; vêpre: 7er wpâç tu; A "tu"; 705
ABr szyairaut ils-n a’z’pat il N6 737 6M. Ami Toi

attirai. N l’an ia’ri nazi si MH Tir" H0. Baud?!

d’3 il MN 7g? M0, un) si M0 7j? 0.510"er l’air

fait a’z’pat un; si N6 MH, nazi â 6M 751-10

un) si MH 7;"; OK. Ai Æ; 67:6 oMH, nazi HOK
àpÛau” if DE çavepàwii’rt il (9H l’en irri 737 HK.

Ami Toi attitrai d’il nul ai Acwrau’. livrai 05v 7rd.-

patAAnÀo’ypatplua’v in; 75 GAKH, Ëv id in"!

w

a.

PROPOSITIO’IV.

In dato octaedro eubum describere.
Sumantur circulorum circa ABr, AFA , AAE,

AEB triangula centra 6, A, K, H, et jun-
gantur ipsæ A6, AK, KH, Ho; dico eAKH
quadratum esse. Ducantur per puncta G), A, *
1c, H ipsis Br, FA , AB, EB parallelæ MN, NE,

20, 0M. Quoniam igitur æquilaterum est ABP

triangulnm, recta a puncto A ad centrum 6
circuli circa ABF triangulum bifariam secat an-
gulum ad A trianguli ABT; æqualis igitur N9
ipsiGM. Propter eadem utique æqualis est et
MH ipsi HO. Quoniam autem MN ipsiMO, et M0

ipsi DE est æqualis; æqualis igitur et N9 ipsi MH,

et 9M ipsi HO, et MH ipsi 0K. Anguli autem.
GMH et HOK recti; ex quo evidens est 6l!
æqualem esse ipsi HIC. Propter cadem utique
et reliquæ. Quoniam igitur parallelogramurn est

QAKH, in uno est piano. Et quoniam dimi-

PROPOSITION tv.

Décrire un cube dans un octaèdre donné.

Prenons les centres e), A, K H, des cercles décrits autour des triangles ABr,
ATA, AAE, AEB, et joignons A9 , AK, KH, ne; je dis que le quadrilatère OAKH est un
quarré. Par les points O, A, K, H, menons les droites MN, NE, :50, 0M parallèles
aux droites Br, rA, AE , EB. Puisque le triangle ABr est équilatéral, la droite menée

du point A au centre O du cercle décrit autour du triangle ABr coupera en deux
parties égales l’angle en A du triangle ABr; la droite N6 est donc égale à 6M (4. I).
La droite MH sera égale à HO, par la même raison. Et puisque MN ést égal à M0,

et que M0 est égal à 0:, la droite Ne sera égale à MH, la droite 6M égale à H0,

et la droite MH égale à OK. Mais les angles eMH, HOK sont droits; il est donc
évident que la droite OH est égale à HK. Les droites restantes seront égales par
la même raison. Mais le quadrilatère OAKH est un parallélogramme; ce qua-

llI. 65
I
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a r x 9 x si W a A 9 z n.27277262». K1: 27m styla-u sont! ÜKdTEPd un!

j V a w » A a!67m MHG, OHK opônç, ÂOIWH apaz si tî7îà BHK

i I 3 A l P g l Iopen www. Opale); nazi auÀ017rau° ravagerai!
a’z’Paz 50T) va GAKH. Aura-rez! d’à n’a ËE aimois

E

dium recti est uterque ipsorum MHQ, CHIC,
reliquus igitur GHK rectus est. Similiter et re-
liqni; quadratum igitur est GAKH. Possibile

A. x.
O

A4 MMA l,

M

B

Aapë’az’rowaz qui. 9, A, K, H nz’wpaz, nazi vrac-

PŒÂM’ÂOUÇ aîçazyo’v’raz Taie, MN, NE, 50, 0M

ÊmÇeûEau flic 6A, AK, KH , H6, ne) eÏ7rsÎiI

’13 GAKH Teïpai’ywvov. Eaiv d’il Acijjuev nazi 785V

Min-65v TPWaiyœv Toi ne’wpaz nul Êmê’eu’fwjuev

A A 3 l I I l l ’ne; ne. dans, 9215214211 ne MN.-æ Te’TPatj’wvœ,

t a! i
nau 550,437 si; 76 ÆoOQ-v ànTéëæPDl’ ntÉCay E7-

7eypatpptîvov. 07:29 2’92: muid-au.

M

P&KnT

autem est a principio, si sumantur centra 9, A,
1c, H, et parallclæ ducantur un" , NE, :0 , 0M,
jungere 6A, Arc, KH, HG , et dicere GAKH qua-

dratum esse. Si igitur surnamns et reliquorum
triangulorum centra , et jungamus et ipse , os-
tendemus relique quadrata esse, et habebimns
in dato octaedro cubum descriptum. Quod op-
portebat facerc.

drilatère, est donc dans un seul plan (7. Il). Mais chacun des triangles Mite),
OHK est la moitié d’un droit; l’angle restant GHK est donc droit; il en sera de
même des angles restants; le quadrilatère OAKH est donc un quarré. Mais si l’on

prend d’abord les centres 6, A, K, H, si l’on mène les parallèles MN, NE, 5:0,
0M, si l’on joint OA, AK, Kl-I, Ho, il eât possible de dire que’le quadrilatère oAKn

est un quarré. Si nous prenons aussi les centres’des triangles restants, et si nous
les joignons par des droites, nous démontrerons queSles’ quadrilatères restants
sont aussi des quarrés, et nous aurons décrit un cube dans l’octaèdre donné.
Ce qu’il fallait faire.
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nporAztz. e’. PROPOSITIO V.
En; 73 339;, dan-gap, æwâmazaæPOV agape," In dato icosaedro dodecaedrnm describere;

«la.

Enner’cûœ 7rev7ai7zayov 705 einao’déâ’pou "ni EXPOHatur pentagonum icosaedri ABr-’55 , et

H, G), K, A , M centra circulorum circa AZE,
AZB , BZF, rzA, AZE triangula, et jungantur ne,

9K, KA, AM, MH, et rursus junctæ ZH, 29,
2K producantur ad Z, N, O puncta; bifariam.
utique secabuntur ipsæ EA , AB, BP in punctis
E, N, O, et ut NE ad NO ita H6 ad 9K; æqualis
igitur et H6 ipsi OK. Similiter autem et reliquat

ABFAE, nazi 7è acéra-pat 75v nu’nîtaw 7an flapi

ne A2E, AZB, Bzr, r2A, A2E Tpiywt’d, 7è
H, 9, K, A, M , nazi Énefeu’xfiwo’aw azi H8,

6K, KA, AM, MHt nazi min» ËwIËeuxôeîaaz:

azi 2H, 29, 2K ËnCeCAtiaÛwcazv Ê7ri rai E, N , 0’

fixa J’ai rpnôrio-awrau ai BA, AB, Br, 707; E,

N, O capelan, nazi ai; il NE wpôç N0 cil-rai;

il H6 wpôç en Yen sipo: nazi 5 HG) in? 6K.

oncial; (à; nazi ai Mimi) ne"; HeKAM manz- pentagoni HOKAM latera æqualia ostenden-
tur. Dico et æquiangulum. Quoniam enim
duæ NE, NO parallelæ duabus HG), 6K æqua-I N Il I f PI7mm) wAeupau tout Æezxencovnu. Ana) a7:

N a ’ x I 1- 7 Nne: moyennai. Erre: 7è? ciao ai bus, NO 714104.

PROPOSITION V.
Décrire un dodécaèdre dans un icosaèdre donné.

Soit ABrAE le pentagone de l’icosaèdre, que les points H, 9, K, A, M soient
les centres des cercles autourdes triangles AZE, AZB, Bzr, r2A, AZE, et joignons
H9, 9K , KA, AM, MH, et de plus ayant joint ZH, 29, 2K, prolongeons ces droites
vers les points a, N, O; les droites EA, AB, Br seront coupées en deux parties
égales aux points E, N, O, et NEZ sera a NO comme H9 est à 9K (4, 7); la droite H6
est donc égale à 6K. Nous démontrerons semblablement que les côtés restants du
pentagone IteïctM SOut égaux entre eux; je dis aussi que ce pentagone est équian-

gle. Car puisque les deux droites NEZ, parallèles aux deux droites H9, 6K com-

. n A" Ï .- 4 A a - v D Vv V -’-* ’ ’
s tu a» «r 7:; 4 a . « .- A. . 7 . ,. . a, Le. .. . .422 1 « t’.4, il .... ,, a 3 A .2 v a .. , l.

,7 .2. a. .,. ’.4 .. .
... - à . 4. . a .,, ruai ’- . z - t .

V .. v .n- va v a 5 y . ’ ’ ’ .. ".- i - cg A . -’** *, «Mm , -. .. un * . .

a.un,un.v-

àtyr... . 4

en «
Am-

" r33:-
a

. «me r4...
r A Zggüjaæïw,à:

.
Afin; V
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«No Toi; H6, 6K ilion; 7min; weptixoun, nazi
qui Muni encrêpai. Nevon’a’ew 027:3 70:7 Z Êwi 73

705 ABFAEZ wewaya’wou Em’weîov acide-roc; 57-

,us’rn , iiwç vrac-577m Ëwi 75 zéwpov 705 mpi

73 marinerai! uânMu. liait! Qui 457:8 703 N ’mi

d’à natta ,v :249, à WILLCaÉÂÀeI si cimi 70:7 Z zai-

9270;, ÊmÇeu’Ewpey , au) (PME 705 8 wapaiAMMy

au’viï V êyoiywyev , (pavzptir in aupCa’ÀÂe: 7:1?

3 t a. a n c a t N lcurie ne Z 2119279), un n euro vau 6 WdeÂÂn-

.. ’ et V 1 t I; t N ’ l a,A0; 0P nv gamay animât: H971 ’TflÇ (1.970 700

I I a t 9 à i NZ 35285700. tram, eau! emÇdËwa cuira un! E,

’ x t I a. t t lO 2m To nav-rpor 700 flapi To ABI’AE warra-

I i n a x m r ’ dwww KUKÂOU au; ouïra "mu en une and a au -

’ 3I d 3 d w N ’ î A: i t dGamme; a une nu G 71;; «7:0 rmu Z wpaç 7d.

i (I 3 . I 9 lH, K, (parapet! on coi emëeuyvuysvau 090m; 7re-

: ’ t A. I" t ri ’pleEOUd’l puna 73’; «57ml. 55 m3 camper on w

51’) êmm’fço in") 7è HGKAMerV’raiçwar,

les angulos comprehendunt , et. reliqua marri
fesla. Intelligatur a puncto Z ad ABFAEZ penta-

goni pianum perpendicularis ducta, quæ cadet
in centrum circuli circa pentagonum. Si igitur -
rectam a puncto N ad punctum in quod cadit
perpendicularis a puncto Z, jungamus, et per
punctum G parallelamipsi ducamus, evidens est
illam occurrcre perpendiculari a puncto Z, et pa-

rallelam a puncto 6 rectum angulum compre-
hensuram esse deum perpendiculari a puncto Z.

Rursus, si rectas ducamus a punctis El O. ad
centrum circuli circa ABPAE pentagonuni, et a
puncto , in quo occurrit recta a puncto 0 ipsi a ’

puncto Z ad H, K, manifestuin est juncfas rec-i

tos comprehensuras esse cum ipsâ. Ex hoc
manifestum est in uno plane esse HGKAM pen-
tagonum. ’ »

a

prènent des angles; égaux , le reste sera évident. Concevons une perpendicuiaire
menée du point l’au plan du pentagone ABrAEz; cette perpendiculaire tombera au
centre du cercle décrieautour du pentagoneÏ Si du" point N nous menons une droite
au point où tombe la perpendiculaire menée du point z, et si par le point a nous
lui menons une parallèle, il est évident que cette parallèle rencontrera la per-
pendiculaire menée par le point Z, et que la perpendiculaire menée par le point
(a comprendra un angle droit avec la perpendiculaire menée par le point z.
De plus, si des points a, o, nous menons des droites au centre du cercle
décrit autour du pentagone ARME, et si du point où la droite menée par le pointe, r
rencontre la droite menée par le point Z , nous menons des droites aux points’H;
K , il est évident, que ces droites comprendront des angles droits avec la perpen-
diculaire menée parle point z. D’après cela il est évident que le pentagone HeKAM

est dans un seul plan.
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Quinque corporum lattera et angulos inve-N I x x s Iva vivre 91011417007 Tac; alevina; un 7mm;

’ w mre.cEeupew. 0 l . C lA. I i ne N I ortet nos selre 51 uls mterrorret nos iAu eiÆe’vau tipœç, 5’71 Eau! wç spa; www Woa’dç P q a 2
x I I d t uot latera habeat icosaedrum nos sic res on-wÀeupaiç i903 To aima-adirer, QHO’OHEV ouvwç. dm- q fi i . ’ . I P l

i I I t ’ suros. Evidens est sub v1 Inti trian ulls conti-vepàv 3’11 rifla. d’un 1p17wvwvvrepiexe-rm To enco- 3
cl I I r i N a ’ ncri icosaedrum et utrum ne trlan ulorumacidifioit, nui on êxœnov Tramway une Tptwy eu- l ’ I . a p i

’ N N c w , ’ sub tribus rectis contmert. ortet 1 ttur nosOmar nepie’xerau’ Je? du and; vroAAaerata-ma-au . P g l -
x v I i x i x a I multiphcare Vigmti triangula per latera trian-?œ aman ramera 2m un: wÀeupaç 700 7917601100, i . I . .
I x a i e a I I gull, fiunt autem sexagmta, quorum dlmltdlumgave-nu «la émanez, (av apura 741’971: gommant.

quem; axer un) à?) æwæenœéæPw. En; à) (Magma fit triglnta. 51mll1ter autem et in dodecaedro.

i i no iam i itur duodecim enta orna com r -wev’roi’ywm wepxe’xouw qui Joiæzxoiefpov, WdÂIV û Q n g P g P e
I z 1 I n hendunt dodecaedrum rursus autem utrum negnan-av wev’z’aiywvov êxe: WEVT? euSemç, walou- ’ V q

r e entaamiui habet uincuc rectas conficie upar farinant; 772372 , au; yivav7al affineras. P a n Cil l y m 5
x a z v x duodecies uin ne et fiunt sexa intai rurstïs«in»! Ta apura firent: 791113011705. A11 76:92 q q ’ g ’

., a , x t I t a! d1mid1um fit trigmta. Propter hoc dlmldlum fa-MMIFU flanquer, 5772an siesta-Tu wÂeupat, un! 73 . k . - .
e I a r a r e , x Clmus, qu1a utrumque lattis, swc 51ttr1angulum,a vpi’yawov, n werrwywvov n renommer, a»; 2m d

t ’ , , t N ’vel enta onum vel na ratum ut in cubomatou, in 92075,ch ÂatMCatVETaU. Omeç Je "ri; p L g ’ q ’
. . a , t , t ,C x ’ x N 4 bis sumitur. Slmlllter autem eâdem methodoeau-rio M2905?) un cm au ou un; e77: Tuçuvrupctpu- V rN , t t z n , et in cubo et in rrarnide et in octaedr a-Æoç au) nu CKTœÉJpou Ta cuiras 770mm; eupn- l ’ p3 ’ 1 o f

t z ciens inverties latere.au; 7d; rÀevpœç.

PROPOSITION V1.
Trouver les côtés et les angles des cinq corps.
Si quelqu’un nous demande quel est le nombre des côtés de l’icosaèdre? nous

répondrons ainsi. Puisque l’icosaèdre est compris par vingt triangles, et que
chaque triangle est contpris par trois droites, il est évident qu’il faut multiplier
vingt triangles par les côtés d’un triangle; le produit sera soixante, et la moitié *
trente. Nous ferons la même chose pour le dodécaèdre. Car puisque douze
pentagones comprèn’ent le dodécaèdre, et que chaque pentagone a cinq droites,

nous multiplierons douze par cinq, le produit sera soixante, et la moitié trente.
Nous prenons la moitié, parce que chaque côté est pris deux fois, soit pour le
triangle, ou pour le pentagone, ou pour le quarré , comme dans le cube. Par la
même méthode , on trouvera semblablement les Côtés (le l’octaèdre, de lalpyra-

initie, et du cube.

f3 . r -, g .i . V . , t p. . s . i J a g I A l . . W 1 . .ka * l v g «v u,. x. .. n - A-
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Si autem Velis rursus singularum quinque
figurarum invenire angulos, rursus eadem fa-
ciens , divide per plana comprehendentia unum
angulum solidi; ut, quoniamicosaedri angulum.

comprehendunt quinque triangula, divide per
quinque , fient duodecim angttli icosaedri. Quo-
niamt’autem dodecaedri tria pentagona com- A

prehendunt angulum, .divide per tria, et ha-
bebis viginti angulos existentes dodecaedri. Si-
militer autem et in reliquis invenies angulos..

PROPOSITIO VII.
I

Planorum quæ quinque solidoruni unumu
quodqtie continent inclinationem invenire. i

Quæsitum est quomodo in unâquâque quinque

solidarum figurarum, uno plano comprehenden-

tium dato , inveniatur et inclinatio, in quem in-
clinantur inter se comprehendentia plana miam-
quamqtte figurarum.Inventio autem, ut bidents-

U

s

Si l’on veut trouver les angles de chaume des cinq figures, on fera la même
chose; on divisera par le nombre des plans qui comprènent tin angle du solide;
ainsi l’angle de l’icosaèdre étant compris par cinq triangles, on divisera parpciniq,

et l’on aura douze angles pour l’icosaèdre. Et puisque trois pentagones com-
prènent l’angle du dodécaèdre, on divisera par trois, et l’on aura vingt angles
pour le dodécaèdre. On trouvera semblablement les angles des autres figures.

PROPOSITIONÀ V11.

Trouver les inclinaisons des plans qui comprènent les cinq. solides.
On demande comment dans chacune des cinq figures solides, un des plans

qui la comprènent étant donné, on peut trouver l’inclinaison qu’ont entre eux les

plans qui comprènent chacuneJde ces cinq figures. Notre célèbre maître Isidore
m’avait enseigné que cette inclinaison se trouvait ainsi. Pour le cube, il est
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noster docuit magnus magister, babel; hune
modum. In cubo quidem ad rectum angulum
sese secare comprehendentia ipsum plana ma-
nifeStum est. In pyramide vcro, cxposito uno
triangulo, centristerminis unius lateris, inter-
vallo autem rectâ a vertice ad basim duetâ pere-

pendiculari , circumterentiæ descriptæ sese mu-

tuo secent; et a sectione ad centra junctæ rectæ
comprehendent inclinationem comprehenden-
tium pyramidem planorum. In oetaedro autem

4 - a .- . g’ . l i tu J a c . i ’ ’ . , 1 . xr o--M*.«-« »x.....,.p 5;:0; am.) -. lavé . - A 7.....1: «A a. u... I . «. . X « - , f-5«’x- l æ **- «3 r - .xÀ; .
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’ ’ ’ I ’ terminis diamctri, intervalle autem similiterrptywrau dl’d’deQîl’TOÇ revaywrou , usurpai: . . . I

w I w z I x trianguli perpend1cular1 descrtbantur c1rcum-701; 71’5de! 711; Ëiœywyiau , «harmattan «la

. , N a , I z ferentiæ, et rursus rectæ a sectioqe communiouata); 7p vau 7prywvau menai, 7reçpxtp0waav II x I : i x n m ad’ce’ntra 1nnctæ comprehendent rehquum exwapzçspmu, nazi and"! et: ct7ro 721; nana; TO- I l l I . l - l I ,a , x i I a 7 I a N duobus reetts mqutsttæ inclinationls. In ico-ynç am ne nerrpac EWISEUQ’VUIMH’OU tallera: m-

l l I 3 l in:pzefauw 7m Aeiwauaœr si; rai; d’un apÜœç Tu;

a I I l N
emëwrauuernc uÀta’ewç. 15m Je Tou eiaamiâ’pau

î l N N Iauna Tu; 7r7teuaa’ïç vau rpryairou maneton-ra;

I a s I r r t ’ lwewwywvau , evreÇeuxôa) n uwa duo WÂet’Fctç

l I î m t ’ Nunerewauau godera, au: xéV’TPOIÇ ’razç Wéfdffw

saedro autem a latere trianguli descripto pen-
tagono, jungatur recta duobus lateribus sub-
tensa , et centris terminis ipsius, intervalle
autem trianguli perpendiculari descriptis cir-

’ N I l N N l Iau7nç, J’Iatflfljatan Je 7;; vau sz’ywrau 75:26an

N N c 3 t A. N N7151??!wa wepltpepelwv, au 4’170 Tîlç nüll’ilç TOIMMÇ

évident que les plans qui le comprènent se coupent à angles droits. Pour la
pyramide, un triangle étant exposé, des extrémités d’un côté comme centres,

et d’un intervalle égal à la perpendiculaire menée du sommet à la base, décrivez

des arcs de cercle; ces arcs se couperont; et les droites menées du point de
section aux centres, comprendront l’inclinaison des plans qui contiènent la
pyramide. Dans l’octaèdre, ayant décrit un quarré avec le côté du triangle, des
extrémités de la diagonale comme centres, et d’un intervalle semblablement égal

à la perpendiculaire du triangle , décrivez des arcs de cercle; les droites menées
du point de la commune section aux centres comprendront un angle dont le
Supplément à deux droits sera l’inclinaison cherchée. Dans l’icosaèdre, décrivez

un pentagone avec un des côtés du triangle, et menez une diagonale, de deux
des extrémités (le cette diagonale comme centres, et d’un intervalle égal a la
perpendiculaire du triangle, décrivez des arcs de cercles; les droites menées du

un; --

.44-

flc 41:4.th L
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cumfcrentiis, rectæ a communi sectione ad
centra. junctæ c0mprebendent reliquùm, si-
militer ex duobus rectis inclinationis icosaedri
planorum. In dodecaedro vero, exposito uno
pentagone, junctâ similiter rectâ duo lutera
subtendente, centris terminis ejus, intervalle
autem ductâ perpendiculari a bipartitâ sectione

ipsius ad parallelum ipsi latus pentagoni des-
cribantur circumferentiæ , et rectæ a puncto in

quo conveniunt inter se ad centra junctæ si-

; . . l - - .
CçtAÂouo-w aîÀNiAouç ’27ri Toi nénpa Èmê’euwu- millter comprehendent reliquum ex duobus

petiot; augite; wapis’fouw 721W Plein-ouadi! si; sa; rectis inclinationis planorum dodecaedri.
fait) Épeaiç Tfiç uÀia-ewç 765V âmm’éxwv 705 du,»

deme’îpou.’ I z d037w; ,uêv 039 5 eipuyêvoç eunàeêm’wroç aîWiP Ita quidem dictus clarrissimus ’vir de dictis

7511 mpi 75v eipnptêku &waÆe’fwne Aéyoy, traça; babuit sermonem, manifestâ uniuscujusque visâ

êçp’ émia-700 Çœltlofls’ynç dans 7,7; égoægjëwç- sibi demonstratione; ut autem perspicue fiat in

Êwi «Ë 75 mâtinai! yève’aeœl train! Êv m3707; im- eis demonstrativa theoria sermonem in unoquo-

æelKTlnâV Ûewpi’aw, 7:39 A6701! Êqa’ Étaient) croupa- que explicaboi et Primum in pyramide.

via-w au) 7961-2901! 577i 75; wupœpiæoç.

Nevotiçteè» wupœluiç 67:3 "méfiant! icowAeu’pwv Intelligatur pyramis ABFA quatuor æquila-

l

point de la commune section aux centres, comprendront un angle dont le
supplément à deux droits sera l’inclinaison des plans de l’icosaèdre. Dans le
dodécaèdre, un pentagone étant exposé, menez semblablementiune droite qui
soit soutendante de deux côtés, des extrémités de cette droite comme centres
et d’un intervalle égal à la perpendiculaire menée du milieu de la souten-
dante au côté parallèle, décrivez deux ares de cercle, les droites menées du
point. où lestarcs se coupent aux centres, comprendront semblablement un
angle dont le supplément à deux droits, sera l’inclinaison des plans du do..-

décaèdre. I ,
Tel est le discours que cet homme illustre tenait sur cet objet, car la dé-

monstration de tout cela lui paraissait évidente. Mais comme la chose deviendra
plus claire à lïaidep dedémonstrations, je vais expliquer le discours d’Isidore
dans toutes ses parties; et je commence par la pyramide.

Concessions une pyramidenABrAÀ comprise par quatre triangles équilatéraux;



                                                                     

Arum ifir

LESBCON!) rivez; DVZHrPsgicnn. ’ 52:
œpnévmanptexcpce’vu ri ABIÏA, TOÜVABIÎXBaId’EüÇ

"copina, ucpuïpiiç à!) 705 Af agui clunôeio’nç 117;-
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teris triangulis contenta, basi ABr intellectâ,
vertice vero A 5 et secte AA latere bifariam in
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7pj’yma, un) fixa fiat-Fard, 5.1413; a; 3,5, Br tur AA;Iips.æ BE, EP igitur perpendiculaires sunt
C

I t r V r t - li t A I » - .à", "dam; à," a?) 7m, A4, A590, (a, "rugira ad AA.D1co BEY angulum acutnm eSse. Quomam
BEI’ 7min ôfeîa’. écru. livrai 7&9 (337m5 émut! enim duplakestAFip’sius AErquadruplum estip-

à Ar 7,7; AE, TîTFœw-Àd’aléy à", 73 027,5 75;"; sum ex APIPSlllS ex AE. Sedlpsum ex AF æquale

AI’ 703 ais-ré 7:7; AE. AAÀsi Tri inti 75:; A1" in"; est ipsis AB, EF, quorum ipsum ex AF ad ipsum

Èni 707; abri 75V A15 , El" , 23v ri (57:3 At ajut; ex TE rationem habet quem 4 ad 5, et est æqua-

r d I , - . a. . à . r .
76 aimé TE A0701! 3x21 av Ê wpa’ç 9’, zani Ëa-rw 1,9"". lis FE 11m 1585 ipsum lgttuf ex BF minus est

r A. t y 9 t y l a N i ta TE 7p EB° 70 sipo: un Br 52477911277: un! cm0

13E, El" Éfeîà nifes 307i? zi tine BEL livrai 05v Ida ipsis ex EZ, EP; acutus igitur est an’gulus DEP.

Ëmvre’æwv 75v ARA, AAI’pzuni 741w; in" si Quoniam igitur duorum planorum ABA, leur 7

b N N a. t , t î t I ’ - ’ t ’AA, un 7p noms 10,4, 7194; 01:94; gy ezœtrepc...) commums sectlo est AA, et communt secttom

w 3 I . V. ’
d’un emweJ’wv rishuêycu 925),: a; RE a. Br, au) ad rectos m utroque planorum ductæ sunt

’ N I r -055m9 7mm? mpêxounw n 57:3 BEY 5P; 7m- rectæ Bi, Br, et acutum angulum compréhen-

que cette pyramide ait pour base ABr, et pour sommet le point A; coupons le
côté AA en deux parties égales au point E, et joignons BE, ET. Puisque les
triangles .AAB, AAr sont équilatéraux, et que Anest coupé en deux parties égales,

les droites BE, Br seront perpendiculaires a an (8. 1). Je dis que l’angle Ber est
aigu. Car puisque Ar est double de AB, le quarré de AI’ sera quadruple du
quarré de AE- Mais le quarré de Ar est égal à la somme des quarrés des droites

AE, ET, et le quarré de AT à avec le quarré de TE, la raison de quatre à trois,
ct rE est égal à EB; le quarré de Br est d0nc plus petit que la somme (les quarrés
des droites BE,Er; l’angle BEY est donc aigu.(15. a). Et puisque la droite AAA
est la commune section des plans ARA au, que les droites 8E, Br sont menées
perpendiculairement à la commune section dans l’un et l’autre plan, et qu’elles

III. 66



                                                                     

l

f

.- Pè’rï.

.0»... A v
A v

95-vs

k

55229 sa ’ SECOND LIVËÈ D’HYPSICLE.

c l 3P a. ’ I ’ Val. lm’a n nitrez; sera: un: ewzflsîwr’ mu sur; J290-

; t et A a. lpoire, fuyant: gap n Br wÀeupeË aide-et Tee niqui-

me, nazi êszE’Fœ’TÔ’tI HB, ET reflète; 050-2:

708 immatériel: Tptyeivow nippez; flirta! 707i;
B, r, marier: Thîç 7:23:10? 75; p.15; erÀeupcïç,

humaines-n d’à 737 ne" vipereau uœÛe’Ttp, opa-

r I ’ l v agapeuarmplçepetau "repercer" aAÀn’Aœç à; Kan-è

t N u a 9 à a m a x t’70 E empeser, zou au et7r nue-ou 17H Tan B, P

a I :9 N I l Iinê’EUQAWMEVÇCI au aux: nepte’ç’oue’t 7m! rhumb

N î l N b ’3’ 3me entrefer. Tom-e de ml 70’ appairer. Keti

r] t I N t l Nr en par. usurper; TOIÇ B, 1*, (harmattan d’à 7p
:703 ’rpt’yeivou taudis-(p, 7paçéueroi acérâtes 72,14.-

v’euewl àÀM’Âeuç, çarepév’ Ëkd’rê’èd. yâp trait) BE’,

EI’ [atellëwll à") 727; tigre-21a; 75; Bi” ai Ali nér-

7pezç 707; B, T, humagne-z d’à et? âpre-214. qui;

Br , fluctuent»: mirâtes aboiement: chahut?

Q

dont; ipse BEP igitur angnlus inclinatio erit-pla-t

’nomin ; et est ipsa data, data" est enimipsa Br
latuse’ existons trianguli , et attaque ipsa’r’tiniï H3,

EP, perpendicularis existensæqüilatëri trianguli;

centris igitur .B, P, hoc est tèrih’inis imine lateris,

intervallo autem trianguli perpendiculari, (sir-j
cum’ferentiæ descriptæ se secant ut in punc-

tofl Il, et ab eo ad puncta B, 1’ junctæ recta:

comprehendent inclinationem planorum. Hoc
autem erat dictant. Et centris quidem B, P, inter-

vallo autem trianguli perpendiculari, descriptos
Circulos sese secare, manifestant est; utraque
enim B13 , ET major est quam di’rnidia ipsius-B1";

et) centris B, F, intervallo autem dimidiâ ipsius
Br, descripti circuli sese tangunt; si autem minor

’c0’mprènent un angle aigu, l’angle BET sera l’inclinaison des plans (défi 6. n).

Blais cette inclinaiSOn est donnée, car la droite Br, côté du triangle, est donnée,
ainsi que chatonné des droites RÉ, ET, qui sont les perpendiculaires d’un triangle
équilatéral; les arcs décrits des centres B, r, ’c’est-à-dire destextrémîtésfl’un côté,

et d’un intervaliëtéga-l à» la pérpendiculaire du triangle, se couperont donc en
u’n’point E, et les droites menées du point E auxpoints B, r,:comprerrdront par;-
conséquent l’inclinaison despïlansi; et c’estlà’ee qu’onfdisait. Or il est évident que

les arcs déeritsdesïpoints B, 1", et d’un intervalle égal à la perpendiculaire du
triangle se couperontj’Ear chacune; des droites BE , Br est plus grande que la moitié
dom"; et en effet; si les arcside cercle étaientdéCrits des points B, r,.d’un internant:
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I la! a x I I a i I i.si d’à banner p, ouJ’e ËÇŒTOVTŒI, endentassent:

fi Ï l I I b ’I E bet (le perler, vraw’rwç falunent ne: ee’rwç a mp4

la. h I I ’ x a l e N’en; aupaptd’oç caton; 72]ng amome aç Tata

9 I
azeJÏu’Ese-t (patient; A0705.

npo.r.A;r2 n’.

Nevada-9a: embut: Ë7ri Terpayeirau 7017 ARIA

rupœptiç xcpuçeâv Éxwe-at Te E, nazi qui simple,-

xavra 011;?th fixez rit"; fiaient); Tpi’ywvat imi-

crAeupat’ gent: J’ai il ABTAE wepatptiç tem 5:;-

7ate’J’peu. Tee-lutieûw [Alla wfiupai tirées-punirez)

a; Ali fixa: navrai Té Z, nazi Êweëeu’xewtmv et;

’ Q C ’ IEZ, AZ’ [eau cipat surir au BZ, AZ nazi 1519270:

" Btr c e 9du") suiv AE. A534» o’rl n 11715324 7min aquÀeîai

i C u , b Iinuit. Emëeu’xÛw 7:19 n BA. Kali en: Tapez-

lqawév i571 70’ AT, haleine; î; BA, Tri aîné

533
sit, neque sese tangunt, nec secant; si vero major

omnino secant; et ita de pyramide et manifestus
et congruens’ demonstrationibus apparet’sermo.

PROPOSITIO” VIII.

s «Intelliga’tur "rursus super quadratum ABI’A

pyramis vperticem habens E, et comprehendentia
i-psam ’præter basim triangula aequilatera; erit

A igiturABPAE pyramis dimidium octaedri.Secetur

unumv latus AE unius trianguli bifariam in Z, et
jungantur EZ, AZ; æquales igitur sont ipsæ BZ ,

F

Az et perpendiculares adné. DÎCOQBZA anguluna

lobtusumw esse. Jungatur enim BA. Et quoniam
quadratum est AP, diameter autemBÀ, ipsum et

x

égal a la moitié de Br, ces arcs se toucheraient l’un l’autre; ils ne se toucheraient ,

ni ne se couperaient, si l’intervalle était plus petit, et ils se couperaient, s’il
était plus grand. Ainsi ce que l’on disait touchant la pyramide, estévident , et

conforme à la démonstration. a s t t v t -
PROPOSITION V111. i

Concevons sur le quarré ABrA une pyramide ayant pour sommet’le’pointe,

cette pyramide, la base exceptée, étant comprise par des triangles: ëijuilatë-
raux; la pyramide ABI’AE sera la moitié d’un octaèdre. Coupons un”éôté ne

d’un triangle en deux parties égales au point z, et joignons BZ, En; les
droites EZ, AZ seront égales et perpendiculaires à AE. Je dis que l’angle BZA
est obtus. Joignons BA. Puisque Ar est un quarré, et que BA est sa. diagonale,

l;
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r a l a, a ’t N t18A ÆIWÂaËa’IoV en: 1’60 une en; AA, 78 A? aire

a. î i î i N al9’14; AA wpoç me avec et"; Al A6701: axez, ai); i9

N t V I v” il z t a xm 7rpe TOUTOU apurai, or J’ 7rpaç 75’ ne" Ta

t N a t i ’ t Ncive ne; BA alpes 7rpeç Ta aure 7:4; AZ A6741!

,t il 3 t t t î A.2X2: av enTœKWPaç Tpiat. le”: de n. Al 734 ZB’ me

a! 3 i N N à t Nan cure ne BA nov «on mon! EZ, ZA M2757

BA duplum est ipsius ex AA, ipsum autem ex A’A

ad ipsum ex AZ’rationcm habet, utpantea dictum

est, quam’4 ad 5; et ipsum ex En igitur ad ipsum

ex A2 rationem habet quem 8 ad 5; ÆÉIualis au-

tem AZ ipsi 2.8; ipsuinigitur ex BA ipsis ex Bz,
ZA majus est; et. obtusus igitur’est BZA angulus.

’ x , N a, ’ b C C lwww un: ŒIACÀEIŒ atpat arma une BZA gamelan.

Kati inti «Ma Ëmm’é’wv 78v ARE, AAE 1mm; .Et quoniam duorum planorum ARE , AAE sese

a! t r r c n u ’ l, - . . 4veau ŒÀÂHÂŒ un» Tom êerw n AB, au A? tape; secanttum communis sectio est AE, ad rectos

a
Épûa’cç oui-ri iv hanap?) 759 Ë’mn’e’J’wv épuisiez; autemlipsi in utroque planorum ductæ sunt EZ,

fia), a; 131,113 ngng’xouo’œ; &MCÀeTay;- igi-ànàs r-wZ-A--«eéthprellendentes angulum obtnsum; an-

BZA d’emploi-viet Mineure: Écrit! sic Toi; «me 5P- gulus igitur BZA reli-quus est ex duobus rec-
tifie-ée); Tôr ’ABÈ, AAE Evivtéii’ibw Éole tÎS ii’ln’cliriatibtiis’ lplanornm ’ABE , AAE; si igi-

iàiPd (yoga; 57,3 3’25, æé’yalù,’ âdîî’àilgîflhluépn ’turlidatn’s-»:sit°angulusiïBZA, data est et dicta

iixklçp E75; V 03,,” Jëæàïa1’ tr?) ’31);- *irr’c’liriàtior. Qnoniamigitur datum est triangulum

Tagæpw, au) [m’a WMUPJ Ëa-n, 708 émulé- octaedri , et nnum lotus octaedri est AA, et ex
(mon! si AA, ruai de; 4.5757; [Té’rpaéçxwyev 92m.. h ipso quadratum At descriptum est; data estet

Un; i’th . .t.t

.!.tà.,l Tir" . tv. . a à? i 4. . , A t ,:1equabiéçde BA, sera double du quarrétfle AA, et le quarré de AAraura’ avec le

quarré de Al, la raison que quatre a avec trois,.c.omm.e on l’fa démontré plus
haut; le quarré de BA laura ,donc avicole-quarré, (le-A2, la raison que huit à
avec trois. Mais AZ’est égal à ZB; le quarré de BA est donc plus grand que la
Ettomme.,-t1çsîguarr-ésdesdroitesBz, la; l’angle BZA est donc obtus (12. a). Et
-pnisgpt’; lÇSÏBlgttsjABëg, tine seçcoupent, que ne est leursection commune, et que
gilesjtlrpijes 3;, ,Zonmenéeg perpendiculairement à et: ,j-dans l’un et. l’autre plan,

,çomprénent unangle obtus, Je. supplément. de l’angle. au a deux droits, sera
d’inclinaison, des plans ABE,,:AAE (défi 1,6. 11). Si donc l’angle Bza est donné,

(ljigelinaison, sera donnéenEKt puisquele triangle de l’octaèdre est .(lonné, que
AA eSt-un côté de l’octàèdre, que sur ce côté on a construit le quarré AT, que
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l N f I .yëypam’rau 78 AT, J’adore; un: n BA dragueuse;

N l t x e05m ne Terpauycévau. AÂÂŒ par un: au EZ, ZA

-v (I N ’ t i rvaÔe-rol TOU Tpryaivaw une nets n 07:0 BLA yat-

, al N I
m’a: flâner airatçpattpe’v’reç capet 7’00 Terpctywreu

N N f N52ml qui; WÂEUPœç 700 Tptgxaivou a); ’rau AI’ ,I

" N I e a i
and ivrtCeuxÛu’enç 772;.J’1atpe’rpou a); 7m; BA,

’ l 4 ’ N 3’ ’ J” T’ai Toi]eau! tremper; TOI; B, A , ldITnMdTl e I

l I - ’ I .171317145110 14:19:79.) nounou; 27791440in ,» captieu-

y . t t, e ’ K -N î S ben dÂÂnÂûUç narrai. sa Z, un; au :2750 vau Z 2m

l ’ N ’Tel métope: êmëev’yrutterau enflent: mpæEouw

r . et ’ a x c p e7th une) BZA, n71; M’TIV a Âetflaueat, au;

’ i N à: ’ lei’pn’rau, ai; Toi; d’un opûatç Tu; nov s’ennuient!

l x t m i x t c e ,aître-2m. Kan irTœuÛat Je estes; par w; emrepat

in a t A. C l NIran! BZ, ZA Mèiëwl’ en; 7p; mue-2m; en; BA°

x x A 3 x N J N VN’un Æld 70070 57! 7MÇ OP’ydWKflÇ Rd’TdO’KÊUKÇ

t I I i s’*- eairaigxnn réunir TOUÇ zoulou; aiÀMÀouç. EKdtw

N f f:in 15; dweÆeÎËew; d’à 6317m! yêyerev au; n

a d ’ . s71738; [Liv ’7th AZ durites: Âo’yov elxet av cintrer

expo; Tpiat, vil; d’à éperdaient; ’75; BA d’unifier

Q 52:5
BA diameter existens quadrati. At verdet DZ, 2A

perpendiculares trianguli 5 quare et 282A angulus

datas est 5 descripto igiturquadrato a latere trian-

guli ut AP, et junctâ diamétro ut BA, si centris B,f

A , intervallo autem trianguli ,perpe’ndiculari’

circulos describamus,’ sese secant in z, et a,

puncto Z ad centra junctæ rectæ comprelten-I

dent angulum BZA, qui est reliquus, ut dictttmr

est, ex duobus rectis’ planorum inclinationis.
At vero hoc loco pate’t’utramque ipsarum BZ,’

ZA majorent esse quem dimidiam’ ipsius 13A;

et ideo in organicâ constructione’ neccsse est

sese secare circulas. Sed et ex demonstratione

évidons fit ipsam BA ad AZ quidem potentiâ

ratio’nem habere quam 8 ad 5, dimidiœ autem

i siuS 13A otentiâ est uadru ila- uare 0b id.P . P (I l 7 qmajor fit utraque ipsarum BZ , ZA quem dimidia

a x I Cl t tv 1* l V Ia r avec - . - .
son 7c’Tpal7rÀœfld. zoo-72 d’un n’aura (neuf, 7: lPsms BA. Et hæc qmdem de octaedro.

ileeôau Ënœre’paw 75:! BZ, 2A en; apte-am; "tu; .

A: t x N a . lBA. Kari 7104T". leur in; ’TOU enraed’pau.

la diagonale sa du quarré est donnée, et que, les droites Bz ZA sont les perpendfl
Culaires du triangle, l’angle 82A sera donné; ayant donc décrit sur un côté du
triangle le quarré Ar, et ayant mené la diagonale BA, si des centres B, A, et
d’un intervalle égal à la perpendiculaire du triangle, nous décrivons des arcs
de cercles, ces arcs se couperont en un point z, et les droites menées du
point z attx centres Comprendront un angle BZA, dont le supplément à deux
dsoits sera l’inclinaison des plans. Or il est évident que chacune des droites
Bz, 2A est plus grande que la moitié de BA; c’est pourquoi, dans la Construction
organique, les cercles doivent se couper mutuellement. Car, d’après ladé.
’rnoustration, il est évident que le quarré de BA a avec le quarré de A2, 1a raison

que huit a avec trois, et que leÏ quarré de la droite BA est quadruple du quarré
de sa moitié (20. 6); l chacune des droites BZ , 2A est donc plus grande, que la
moitié de En; et voilà ce qui regarde l’octaèdre. . t .

3T
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girl
.. anorAztzxô’.

l N a i IBai de 70e emaeate’J’pau yetratieôa’) mvréywvw

9’ Il ’ x a I t V i x tteowàeepat’ TE un taquiner 70 ABrAE, 27H de
I l I’ tv - li V a . ’3’ Ï un ..700700.7rupaeyir; napuon’wéxoue’œ :70 Z, (illa-Té 7re-

’ L I V a r i, ’3’” a! iptéxewat dûTâ’? aphone; méwàeupat mur 20-711!

(il , . v A I
titi n ABFAE 7rupatluiç prépa; sizaeœe’à’peu 096111.40;-

. e ,I C
70Ç.--Te7ptia-flw Miel; WAêUPà avé; rpzywrau n zr

fixas statu-ai 73 H,.uat,i Ëweztu’xôwe’aw ai 13H, HA

’I ’3’ i x I ’ ’ i iseau; rejouant, me: anone: parquerez; un un 2P

r ’ N, .359,94! in il Ü7rà BHA pairie: deÀelat ËO’TI’ ne)

Ère-w amie-5827 le’épdi’c EmÇeuxBeî’a-a yaip si BA.

&pCÀeTaw fait: rifla-retirez mir étirel Bt’A 70:7 mue-

rrwyairau 7min. Tenir»; æ païen! a; de") BHA’
ËÂatI’T’roveç 76è!) atÎ BH, HA 70311 Br, FA. Optoîw;

(537071; 7rp0’ 7067-00 0’71 si tintai BHA azurin ai Étei-

. a a t ’ t a. [q N:riverai 20’711! fierai; «Ne Ëfed’Ç 711; ache-w; mV

PnOPOSITIO 1x:

Il glu. icosaedro,;autem intelligatur pentagonum
et esquilaterum et æquiangulum ABFAEÎ, super.

hoc autem pyramis verticem habens punctum
Z, lita ut tcomprehendentia jipsam trianguli.
aequilatera Sint 5 erit igitur ABPAE pyramis’pars

icosaedri figuræ. Secetur uuum latus 2P unius
trianguli bifariam in H, et jungantur ductæhBH ,

HA et. æquales existentes et perpendiculares
factæ ad 2P, dico 38A an’gulum obtusum esse;

et est hic, évideras. Jamie enim 13A tohtusum

quidem subtendit BPA angulum-pentagoni. Hoc
autem major est.;angulus ,BHA g gminoresenim
ipsæ BH, HA ipsis Br, FA. Congruenter utique

præcedentibus angulus BHA reliqutis est et

PROPOSITION 1X,

Constatons dans l’isoeaî’edre le pentagone équilatéral et équiangle ARME,

et sur ce pentagone concevons une pyramide rayant son sommet en 42,,de manière
que les triangles qui la-compnèn’ent soient équilatéraux; la pyramide ABTAE

sera une partie de l’icosaèd-rewfloupons un côté zr d’un. triangle en d’eux
parties égales au. point ruses joignons 03H,,H.A;.’ces droites seront égal-es et
perpendiculaires au; je dis que l’angle BHA est obtus; ce qui est ICI. endent-
Enïeffet, joignons BA, cette droite soutendra l’angle obtus BrA du pentagone; et
l’angle ’BHA est plus grand que celui-ci (21. f), car les droites BH, HA sont plus
petites que les droites Br, rA. Conformément. à ce qui précède, le supplement
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Bzr, r25 7P17uirwv. "rouira; daûeleuç, fedayin duobus rectis înclinationis triangulorum BZF,
goum, au) à uhlan; 75,, 7,5 En",ng èmm’- PZA. Hoc data, data erit et inclinatioricosaedri
J3". 5’17"; flip 7;; wÀwpgç .703 7P,7,,;you 793 planorum; a latere enim trianguli icosaedri des-

rixes-dîme érafleroient; rewœyaiveu , Ère. eriptopentagono, junctâ duo latera pentagoni
fevxôsfe’nç 717; 6731i Ne 7r7twpaiç 15770721901501; Subtendente, utinfigurâ, ipsâ 8A data, similiter

"a genawij’ à; à") 75; garaypaç’fiç, 75; autem et perpendicularibus BH , HA triangulo-
BA J’eJaptérnç, 5,14019»; JÊ nazi trait! BH, HA nat- mm, datas est et angulus BHA. Si enim centris

ohm. 75,, prajmp, (raïa-m, un) fi ana 3H4, terminis ipsius duo latera pentagoni subtenden-
la; 752,, m’y-mu; 707; m’Pdn 7,7; (un). flic 7mm: tis , ut BA, intervalle autem trianguli perpen-

pal; Ôwerezyatienç 703 vlan-wyaiywu ai; 75’; BA, diculari circuli describantur, sese secant, ut

hann’flaw 3*; 7,7 ne; 79065,00 Kawa-(1., filma, in puncto H, et a puncto H ad puncta B, A
7Pœjp57,’ 7,7000," gMgÂwç à; 147,), H, junctæ rectze comprehendent reliquum ex duo-
nazi à; abri 705 H Ë7ri rai B, A ÊmÇUWtiyeïlm bus rectis planorum inclinationis. Et hoc loco

.5697," 7;,F,;Ewa-, 7;", 12177-0054,, 9;; qui; (Mo ex figurâ quidem manifestum est utramque
âpüèç ni; 757 êmm’âæv uÂl’a’eœç. Kali êv-môeat ipsarum EH, HA majorem esse dimidiâ ipsius

Je g,a "à, 75,"; zannaægç fixé, au," 3-" BA; hoc autem potest ex organicâ constructione
État-ripas t5? EH, HA [16!!sz in?) 7:7; ipse-tian; demonstl’al’i-

qui; BA’ 27m: 3è asti s’wi si; Spoutnik narrate-
OA KEUilÇ &WCJxêIXBÊVdI.

NewctirÛw agrafai; ie’0’7r7teup0v Mir Tpiyawer 1-3 Intelligatur scorsim æquilaterum quidem tri-

GKA, de?) d’à 75; KA tirera-ahaner aimyeçpa’çâœ angulum GKA , et ab ipsâ KA pentagonum des-

75 KMNEALga) Ëflgcflixeuyj MA, au) fixe» cribatur KMNEA, et jungatttr MA, et ducatur

r

de l’angle BHA a deux droits, sera l’inclinaison des triangles Bzr, rza. Cet angle
étant donné, l’inclinaison (les plans de l’icosaèdre sera donnée; car ayant décrit
un pentagone sur un côté d’un triangle de l’icosaèdre , et étant donnée la droite En,

qui soutend deux côtés du pentagone, comme dans la figure , ainsi que les perpen-
diculaires en, HA des triangles , l’angle BHA sera donné. Car si des extrémités de

la droite en qui soutend deux côtés du pentagone, comme centres , et d’un inter-
valle égal a la perpendiculaire-d’un triangle, on décrit des arcs de cercle qui se
coupent en un point H, les’droites menées du point 7H aux points B, A, com-
prendront un angle dont le supplément-à deux droits sera l’inclin’aisOn des
plans. ll est évidenttici, d’après la figure, que chacune des droites EH, HA, est
plus granule que la moitié dent; ce qui peut aussi se démontrer par la cons;-

’tructton organique. -
Car concevons séparément le triangle équilatéral ont; sur KA déc-riVons le

pentagone KLZNE’A; joignons MA, et menons la perpendiculaire 60 du triangle

..-- .A*vw* ding-35.. 75:,zæl-blhlis-u gH-à - ’. Vth n N À
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méfias; du? eKA szyaiyou ai 90’ A234» 3711i

60 païen! 5’07) Tîç filassiez; 75; MA V717; rifla-rel-

you’a-nç Till’ Mina! 1-57 êmm’îm. leÛu’a-nç aîwà

705 K Ë7ri wifi MA naûê’rau 7?; KIT, brai ri Ûwà

KAH piffa»! sa?) vina-4511523 70072,01; 7:7;

.31

- z v o r a; e r lv7rà K80, ŒUVEU’Twra) Tfi’ am K90 10’" n 07m

i I I
HAP’ si cipal. HA 14429276; 50-711! isowàevpou 7p:-

f f cl a ! x x7:51:00, ou wAeupai n PA’ (une 73 aura PA mm; To
a

a x d . I l Ima AH A5701! 2’952: av 5 6* mis; 707 7 . MeI’Caw

J? tiKA 777:; AP’ 73 cipal. «57:3 KA qui; 733m8

AHIpeIZom Miami! 3x61 il 5 3V WPâÇ 73v 7’. 15er

æ nazi 7:95; 75 0,17135 60 au; «Pl 7rp3ç 731171.47; alpes

KA 71,35; 71h! AH Mezzanine A5701: 3x" 51’7rep 7:93;

perpendicularis 60 trianguli BKA; dicos-30
niajorem esse.:dimidiâ ipsius MA sublefiilgmjs

inclinationcm planorum. Ductâ a  pluneto 193li
MA perpendiculari KIT , quoniam angulus..:KAI:t!

major est tertià parte recti, shoc.est.lsngulq

x li

K60 , constiçuatur angulo K60 æqualis angulus
"HA? ; i’psa igitur HA perpendivcularisjst æquig

làteri» trianguli, cujus, latus FA. Quatre ipsum’

ex FA ad ipsum AH rationem babel; quam 4
ad 5.. Major autem RA ipsâ A? ; ipsum igitur ex

KA ad ipsum ex AH majorem rationem Babel:
quam 4 ad 5.. Habet autem et ad ipsum ex 00
quam 4 ad 5; ipsa igitur KA ad. AH majorem

.751! 90’ ÆEIIÇŒV sipo; 60 727; AIL rationem habei quam ad 90; major igitur 00

a c * quam AIL

en; je dis que 60 est plus grand que la moitié de MA qui soutend l’inclinaison.
!des plans. Du peint ’K .menonsKH perpendiculaire a MA. Puisque l’angle KAH est

plus grand que la troisièmes partie duflroit, c’est-à-dire que l’angle K60 ,’
faisons l’angle mu)» égal à l’angle, K90; .la droite HA sera la perpendiculaire du

triangle; équilatéral,ndont FA lest le, côte;- le quarré de PA a donc avec le
quarré Ede AH, la raison que quatre a avec trois. Mais KA est pluslgrand que AP
(211.1); le quarré daim a rdnnclmvecnn uneiraison plus grande que celle
quatre à :trois.;r Maîszle quarré de meuves le quarré de 60, la raison que quatre
a avec trois, la drbite KA a donc Mec AH une raison plus grande qu’avec 60;

’Ia droite 60 est donc;plus grande que An (10, 5),
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. i o.npomzrz 4’.

E7!) 4°: 703 fœà’exae’fpou 037409 Néron’a’Ûw Ëv

7e7pé7wov 705 xâCou, Je, si; 76 Êœùnéeîpov

èvœypaiçnau 75 ABTA, aux) (Mo Ëwiwéæa 705

dufeuaéd’pou 7è AEBZH, HAQFZ’ Àéyw d’à ami

iwaÙeœ ÆeJ’ofle’vnv 57m; ’TtiV uhlan 757 No

mwwyaiywv. 371.411,09!» il ZH fixa: muai 73 K ,
un) dm) 7oô’æK 7;? ZH Wpàç âpûoiç fixement! in!

humilia: 75v inlwéæwv a; KA, KM, nazi Ève-

lPROPOSITIO x.

In dodecaedro autem hoc modo. Intelligatur’ ’

nnum quadratum ABPA.cubi, a quo dodecaÀ
iedrum describitur, et duo plana dodeCaedri
AEBZH, HAGI’Z dico igitur et. sic datam esse

inclinationem duorum pentagonorum. Secetur
2H bifariam in K, et. a puncto K ipsi ZH ad
rectos ducantur in .utroque planorum ipsæ KA,
KM, etjungatur MA. Dico igitur primum MICA

(2694640 ai MA. Ain» a») 7957011 in: si 57:5 MKA

7min êptCAeîiai ion. Aériennes: 7&9 Ëv 71,5 17’.

C1064» 75v 0.701742in 51’701 75; nais-2a); 705

J’wîexate’prou , Z71 si 01m3 703 K mien-o; 027mm

’ a i C I 3 N7H 7o ABI’A 7e7pai7wyoy "luisent en: THÇ Whea-

angulum obtusum esse. Ostensum est enim in de-

cimo tertio libro elementornm, scilicet in cons-
tructione dodecaedri, ipsam a puncto K per-
pendicularem ductam ad ABI’A quadratum di-

PROPOSITlON X.
Quant au dodécaèdre, nous procéderons ainsi. Concevons que ABrA soit un

des quarrés du cube d’après lequel on. a construit le dodécaèdre (I 7. 15); que
AEBZH, muer; soient deux plans du dodécaèdre; je dis que l’inclinaison de deux
pentagones est donnée ainsi. Coupons 2H en deux parties égales au point "K; du
point K menons dans l’un et l’antre plan les droites KA, KM perpendiculairesà 2H,

et joignons MA. Je (lis premièrement que l’angle MKA est obtus. Car dans le trei-
zième livre des Éléments, dans la construction du dodécaèdre, on a démontré

1H. 67
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LE SECOND LIVRE D’HYPsicL-É.13:15? ’ .-

midiam esse latenis à quare minor est
dimidiâ ipsius MA 5 et obÎidËaiigulus MKA obtusus

est. Demonstratuni est autem in eodem theore-
mate , et ipsum quidem exll’CA æquale esse ipsi

ex dimidio lateris cubi , et ipsi ex dimidio lateris
pentagoni , ita’ ut eadem KA et ipsa KM aequales

ë existentes, majores sin-t dimidiâ ipsius MA; ergo

MKA angulo’dato, reliquus ex duobus rectis

inclinatio erit planorum data. Quoniam igitur

i l a A. ’V ’ Il I7a; Mr Ëpôaç si Mia-z; ému: 7m Ë7rz7rÊÆwv

. ’ a V k AMÎMA î d
. . A g ’ A . M ’Z A
I I V i ; E - p , 0 i
Ï A . oi r I- x N e i NËnonow d’adopter". livrez «sin! n wAe’upœ 7ou

Û

I c e [ u r a x ilABTA 7e7pct7wvou n UWOTEWDUO’GL 29-7: 7a; «les

Iatus quadrati ABPA subtendit duo latera pen-
’ tagoni, datum est àutemlpentagonum; data igi-

WMUPOÈ; 706 wgp-mwfiyw , (maxi-rag; Æ; 73 tur est MA. Data est autem et utraque ipsarum

il g! . meunijwyov’ «9erwa Effet ri MA. Mai-nu à? nazi MK, KA, perpendiculaires enim sunt a bipare

l I. a. I I a iana-repu. 7m MK, KA, azotes-raz au!) sur"! aima

que la perpendiculaire menée du point K au quarré ABratest la moitié du côté du

pentagone; cette perpendiculaire est donc plus petite que la moitié de MA; l’angle
MKA est dom: obtus. Mais on a démontré aussi dans ce même théorème que le
quarré de KA est égal au quarré de la moitié du côté du cube, et au quarré de la

i moitié du côté du pentagone; les, droites KA, KM égales entre elles , sont donc

» plus grandes que la moitié de MA; l’angle MKA étant donné, le supplément î
de cet angle-a deux druits, qui est l’inclinaison des plans, est donc donné.

. I Et puisque le côté du quarré ABrA soutend deux côtés du pentagone, et que
t le pentagone’est donné, la droite MA sera donnée. Mais chacune des droites
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titâ duo latera subtendente ad parallelum ipsi

latus pentagoni, ut 2H; datus est igitur et
AKM ang’ulus reliquus, ut dictum est, ex duo-

bus rectis inquisitæ inclinationis. Pulchre igi-
tur in organicâ constructione dixit oporœre in

apparaît; un7aaxeuïi; 57ml, à; XI") 4293m; l dato pentagonojugere subtendentem duo latera,

N N e . .I I. ’ . .
"a 7,,Wa7açyw êmzwëd, 7,), UWOTQIMW-œy quæ æqualis fit lateri cubi, et centris terminis
à"; a], wÂeupèç’ fin; fan 71,974, 7,7 719.214); ipsius, intervallo autem perpendiculari a bi-

na autou- ud) uéwpow 707; muffin-n; 4675; , paritâ ductâ ad parallclum ipsi pentagoni latus ,
dlaflâpafl J2 717 427:3 73; Æixoropid; êyope’yp ut in figurât sunt KA , KM , describere cir-*
and-(74» Ê7ri 7tiv wœpaiÀÀ’nÀov ouin? 705 7rev7œ- cumferentias, et a puncto concursûs circumte-

715700 WÂeupsiv t5; Êwi 751"; ua7at7pœæ’ïi; à KA rentiarum ad centrajungere rectas compréhen-

7:5 KM www... nepgçipgim, au) clin-13 708 717; dentes reliquum ex duObus rectis inclinationis
coptCoÀïi; 75v nepzçepezôv amusiez) Ë7ri 7d. név- planorum. Ipsam autem KA perpendicularern

Tpœ Ëm 255m edeeiat; neptexou’eatç 71ir Àeivrou- majorem esse dimidiâ ipsius MA dictum est, ut

d’un: si; 7è; Na Epdciç 75; Miser»; 7559 ê71-17rs’âwy. in elementis 110c demonstratnm est.

071 7è!) 1; KA 1446270; [1.6!]:th 307i 75; Épilation;

75; MA, ei’pn7au, ai; Ëy 707; GTOIXéIIOIÇ sum-

’ Nacidulaient: 7ou7o.

Mx, KA est donnée, car ces droites sont menées des milieux des droites AB, AT,
qui soutendent deux côtés du pentagone, perpendiculairement au coté ZH qui
est parallèle aux droites AB, Ar ; l’angle AKM dont le supplément a deux droits
est, ainsi qu’on l’a dit, l’inclinaison cherchée, est donc donné. C’est donc avec

raison qu’Isidore dit que, dans la construction organique, il faut, dans le penta-
gone donné, mener une droite qui soutende deux côtés, laquelle est égale au
côté du cube; décrire des arcs de cercle des extrémités du cette droite. comme
centres, et d’unïintervalle égal à la perpendiculaire menée du milieu de cette
droite au côté du pentagone qui lui est parallèle (telles sont, dans la figure, les
droites KA, KM), et du point de rencontre des deux arcs mener à leurs centres
desdroites qui comprendront un angle dont le supplément a deux droits, sera
l’inclinaison des plans. Car on a déja dit que la perpendiculaire KA est plus
grande que la moitié de MA, et cela est démontré dans les Éléments.

FIN DES DEUX LIVRES D’HYPSICLE.
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i l 20 ËŒTÏV o 0 a a a o 0 . [du a n o ç o I a a o .Ï ’ 5.31Ë1i7Æ1Ê717éÆw17ëAE i. Id.. . . . . . . . . deest.
, 4.1911712631. . . . . . . i. deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.,8

PROPOSITIO XIX. -
il i 1. 62° . . . . . . . . . deest . . . . . . . l c0nC0rdat cum edit. Paris.
goâyaa-Tden’çe-rw Infra; âPBaîç, . Id.. . . . . . . . . 17,12; Ëpûot; aima-70161i0-e7a1,
il

. ’ 11110130511110 xx.
«l I. 11’011. . . . . . . .1. Id.. . . . . . . . . aïeul 71051711 ,ue7œ7wcpCœvo’yem1.
in ’ - 5. «No A)? AA, AB 611121 AB, AB «me duei1i’7œ1, . . . . concordat cum édit. Paris.

. AI. , - îlfdl; o I o I a o 0 I .
;.
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PROPOSITIO XXI. - a
EDITIO PÂRISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.

1.3. . . . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit.Paris.’
20A; . . . ’. . a o o Ide. a a a o o 0 . o Kd) 37! a;
55 a 9’ o g g o n . Id... o o o o a a a
4o 61,0-; ,UoëI’ëoi’EÇ. . . . . . o Ida a a o 0 a o o o o MËIÇOÏ’EIÇ eial.

5. 7011211 . . . . . . . . deest . . o 1 . . . concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XXII.
I. 0113713; .14 . . . . . . fi Id. . . . . . . . . . cul-rai
2. 21’011 . . . . . . . . . Id.. . . . . . . . . 2917010011.
5. 21’011. . . . . . . . . Id.. . . . . . . . . 21’01 71051711 [.12701A0mC0110’p121011.

4.72112. . .4. . . . . . 1117.. . . . . . . .. deest.
5. 20721 . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum édit. Paris.
6. «Put-i .i . . . . . . . . No . . . . . . concordat cum édit. Paris.
7.1571513152 . . . . . . . Id.. . . . . . . . . 07,15; 71,71 E
8.4V: . . . . . . . . . Id... . . . . . .. à?
9.1.1) 371 ai AZ, HK 11.7; A1 Id.. . . . . . . . . niât HK,AZ 751A11;-

,u21’ë012’; 21’01’ . . . . . . 2

10. 01729 1’121 deîfœl. . . . . Id. . . . . . . . . . deest.

I. 71m1 30017011 1101i aï AT, AZ , .Id. . . . . . . . . . 30017011 1101i ai AT, A2, HK 70011,

HK,.........Lin.15.E1’J*ê 013, . . . . Id... . . . . . . . 0:3 (9è 01’:

2. livret! n o o I o a o 0 Ida. c a o a a a o a ËÔ-Tî
5. gazait! Ê071’. . . . . . , [.121’Ç012’; 21’01 . . . . . . concordat cum edit.;Paris.

5. i011 ’2’071 . . . . . . . Id.. . . . . . . . . Émiv 2’011.

6.21712 . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum édit. Paris.
6. Ë07i1. . . . . . . . . deest . . . . . . . . cencordat cum edit.Paris:
7. Tiïç At 112iëo1ê; ei01’ . . . Id.. . . . . . . . . 11211315; 2i01 717; A1"

8. E07i1 . . . . . . . . Idî. . . . . . . . . deest.

A-..
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A. -’ PROPOSITIO XXIII."une marsmnsrs. CODEX 190. 111112110 01101112.
1940701149 51’101êwàçrroôAMN deeSt . . . . . . . . concordat cum» édit. Paris.

i. 7,017161011, il 271i 1.11131"; 7131 712120-

I 115101137017, rifla-5;.
a E0700 71,)0’72p01Ê171iç, . . pà 2.1iAEa’z’pourâBrêmîvî’0n. . deest. . . . . ., concordat cum édit. Paris.
il ’ Ultima lin. J00) . . . Ju’o . . . . . . concordat cum édit. Paris.
4.ABr . . . . . . . . . ABr 7101121 . . . . concordat cum édit. Paris.
5.2i0i1i’0011.. . . . . . . Id.. . . . . . . 7001121011. a
6.2i0i1i’0011’ . 1 . . . . . Id.. . . . . . . i’00212i01’w
7.815.001. a: . . . . . . . . ai 51’101: concordat cum édit. Paris.

9.i’0n E071’. A5310: 1m . . . . Id.. . . . . . . È07iv 70111215701
10.21.1713? . . . . . .. . deest. . . . . . concordat cum édit. Paris.

11.711 . . . . . . . . deest.. . . . . concordatcum edit. Paris.
ç 12. 51’112 . . . . . . . . deest. . . . . . concordat cum édit. Paris.
Îf. s 14.7111 . . . . . . . . deest.. . . . . ’ concordat cum édit. Paris.
15.2131927211 . .. . . . deest. . . . . . concordat cum édit. Paris.
16. au." gaga-0.0.5,, . , , . Id.. . . a . . i. ÉÂcé0-001Êçe1’011’. l

17. E07i1 . . . . . . . o Id... . . . . . deest.18.Ï001’2’0701 . . . . . . Id.. . . a . . . 307107001
19. Ë07i1 724111 . . . . . . *Id... . a. . . . 7011 Ë071’w
20. 7011.1. . . . . . . . . deest... . . . . concordat cum edit.Paris.
31.0712p Ëo°21ofi2ÎËez.. . . . Id.. . . . . . . deest.
a. 22. 78 . . . . . . . . . deest . . . . . . concordat cum édit. Paris.
25.2051 . . . . .. . . Id.. . . . x. . . 112270111’ -24.Ë0721 . . . . . . . . Id... . . . . . deest.
(à 25.207) . . . . . . . . Id.. . . . . . . deest.’11 26.11,........1d....... .1;h 27.1151. . . . . . . . . deest .. . . . . concordat cum édit. Paris.

28. J00) . . . . . . . . :9150 . . . . . . concordat cum édit. Paris.
29.20711 . . . . . . . . deest .. . . . . concordat cumedit. Paris. à
50.19110Ë7017çdwà . . . L . 2Mo 7017;. . . . . concordat cum edit. Paris.
51.170.111; . . . . . . . Id... . . . . . aîAMÈnatiatÎ K

1 52.0uoï........a’o..... .06.

3;”33’ à l
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EDITIO PARISIENSIS.
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54.7137 -.......-
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56. 0570;. . . .. . .
57. Éva-î o . . . . . . .
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gy. Tûi’ AEIeôôeîw’ . . . .
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’41. 7cm Ëa’n’v. . . . . . .

42; «Tua-Ï . . . . . . . .
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Id. .
Id. .

CODEX 1-90. EDITIO OXONIÆr

a o a o o o a OI

o n 0 I Il o on 7°
npo’CMMaz.07rep 2’32: 624’515. concordat cum edit. Paris.

deest . . .’ . . . . . concordat cum edit. Paris.
deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
Id..
Id..
1Mo

Id.-
à; a

No

Id..

Id..

........deest.........’rfiAEa562îqc

. . . . . . . .« concordat cum edit.Paris.
........ Êrrrîvî’crn.

. . .I . . . . . concordat cum edit. Paris.
. . . . . . .. concordat cum edit.Paris.

LEMMA.

a l ta a 0 o o n a o ËUBËTŒ 20.3 n AIT,

I vo a o o o o o O 7513., TE. d’WÛ 77’; KM: Té; d7toç
71?; rB°
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A N ) I siMaçon! vau euro 711c EA

Id. .
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I PROPOSITIO XXIV.
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2.7ÎŒPŒ a a I o 0 o o a
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3 x 9lSam-www . . . . . . .
3 I ”60 25759 la", a o O 0’ a o o
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PROPOSITIO XXV.

C NLocrwânwwow . . . . .
2. cuywepraËa’Ûw . . . . .

Id. .
Id. . o o 0 o o a 0 0. . . . . . . . abywewànpaïrôwa’œr
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12. m’a) Ïa-ou , . . . . . . Id. . . . . . .
15. 737 AB . . . . fl- o . Id.. c . a . o
14.75 A . . . . . . . . Id.. . . . . .
I5. Æoôez’o-p 074:2ch 7601119: au? 7.735; Id. . . . . . .

7g3’AÏo’n ’. . . . . . .
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. . . concordat cum edit. Paris.
. concordat cum edit. Paris.
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. . . concordat cum edit. Paris.
. . . concordat cum edit. Paris.
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. . Id... . . . .
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EDITIO OXONIÆ.

concordat cum edit. Paris.
deesr.

concordat cum edit. Paris.
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO oxoMÆ,
6. 7d 09è qu’a 71310-27071! abreuv- Id.. . . . . . . . . deest.

710V .........7. Il T7, au) ËuCeCÀn’o-Bwo-œv il? à off? un) ênCeCMîïÛœ . . concordat cum edit. Paris.

un) à 0A and œuveÇtËwaa-aw -

8.,ue’v.........Id..........deest.’
t? z a m d a a. e a N9. a)? dt eÇEO’TæO’œl, . . . 0 Ida. a o a a o o 0 I nu, ŒU’TŒV a! ËÇÊÜTŒÛŒI
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12. mëpîôyn o o 0 a . a a a a a o o 9 o ,0
14. mepeo’v- J . . . . . d. deest. . . . . . .. concordat cum edit. Paris.

15a E771 a o U 0 a a 0 a Id.. a ç n. o o o a u

17.2.72 . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit.Paris.
180 a . c a a o o a Id. a o a a 0 9 o a a
19. êTÎIWÊÆÛV g c o 0 n a o [du a o o o o a a o o
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2. 27! êô’TllP o a o .7 o o a [du o . d a c n a c o deest.

a. . . . . 0 ç g o 0 Id.. O 0 o 0 I a Q I

1.25944; . . . . . . . . Id...n . . . . .. eÔÔez’auç
PROPOSITIO XXXIII., 44

2. wapocîxÀnMWaîlupcp , deest . . . . . . . . concordat cum édit. Paris.
5. êmîv . . . . . . . . . a.» . L . . . . . . concordat cum edit. Paris.
4. à"; un) gnouf . . . . . eÎa’Ïv au) Ëpwm’ . . . . c0ncorda[ cùm edit. Paris,
5. 7è æ qu’a. 79m) 707; èmmv- Id. . . . . . . . . . deest.

71,07 7611 à") un; gyom’ . . ’ .
6.1’1’7rep . . . . . . . .1 Id... . . . . . .. à
7. au) . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
8.,uèv . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
9.,uêv . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
10.TaÈe’c’paLË,uoIac,nacÏ1-oîêfîç Id... . . . . . .. deeSt.
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PROPOSITIO XXXV.

151310710 PARISPENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.
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t ’, 9. ni; . .. . . . . . . . deest. . ; . . . .. Iconcordat cum edit. Paris.
I h ào. Ë0’rw . . . . I. . . à Id.. . . . - . . o a deest.
h . 11.7014 êmîv. . .7 . . . . émît; 70» 0300;. . . . . coIncordat cum edit. Paris.

î 1,2. 707; 0’073 75v . . . .î . v 70 01770 703v . . . ’ .’ . . 007g 0’000 75;.
ï» 1; . » I .15. 05; .’. . . .1 . 4. ’. 2 deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

. . V ,14.ê0»rî . . . . . . . . ’. . . "x deest.
3 . I v V 15. Ë0TÊV . . . . . ,. . . Id.. . . . . l. . . . deest. - 0’ 16. 73? 67:0 ÈAM 70W . . . . Id. . . . . . . . . . 70H T’y" L370 EAM’
i 17.6000211170: . I. . . . . Id. . . à» . . . . . . 60000210001
’ a ,18. 000): . . . . . ’. . . Ju’o l z . A . . . .. . concordat cum edit. Paris.
æ L719? 7°." 13:1. . . Q x I.l. . . .2 Id. . . . . L. . . . . E0701; 2’014.    ’ ’
2.0- .   20. 71’," 57:0 ZEN Éva-w 1011. . . *Id. . . .’ . . O. . . . y00111520 7:0 07m ZEN 1’071 2074W.

a 2:. 00T; . k . . ’. . . . a deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
Î: A 22. EUTIV . . . . . h. . . Id... . 0 . à a a n - deeSÏ-
,. 25.071; . . . . . . deest.. . . . d. . . concordat cum edit. Paris. V
Il; 24. .I. . . . . . . . . . ’ . . .* . .’ .. . . . . deest conclusîo. 1
à. ’ * *02, 1*: 0 .COROLLARIUM.
1.1717002901 . V.» . . . . a [du - o n o o - -.c îôeulî’szuluo’ ,3

fig 2, .5755. , , , . , . . .ouî’râç- . . . .7 . . 00ncordat cum edit. Paris. I
1 . 5...;m’y, ’ , , . . . Ï , ’. Jém’y. 0m,» 0’02: 0.25m . concordat cum edit. Paris.

3

.

,, d 1L ai J
. ,1 w a m H. - * ’- - -4’--M L’ notas»;
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PROPOSITIO XXXVL

EDITIO PARISIENSIS. COD EX 190. EDITIO OXONIÆo-
I.Tplâv’yœwâvîwmëîwv151’573 n51! . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

«  2.xez’rew . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

Id..........deest.[Peeuwrîpœ 751’155, BA, . Id... . . . . . .. hic-7217.51; AE,EZ,EH, BA,

5.,Ea-rrî. . . . . . . . . Id... . . . . . .. deest.
6. êçernâmm . . . . . .Â êçe’wamâ. . . . . . concordat cum edit. Paris.  

7.2:7)......... deest,8. 076923? . . . . . . . . mepeâv wapaMnAem’weÆov concordat cum edit.ParÎSO’

PROPOSITIO XXXVII.

1.0’Tepeaà........ Id.........-IdeeSto ’ j2. nepeoà . . . . . . . . Id. . . . . . . . . . deest.  5- 3,140151! . . . . . . . Id. . . . . . . . . . deest. 15.
4. AT, . . . . . I. .- . . Id. . . . . . . . . a AI" gluau V.-5. un? . . . . . . . . . Id. . .n . .. . . . . . deest.

PROPOSITIO XXXVIII.
l

1.17949!» 4 . . . . . . . 2mm . . . . . . . concordatcum edit. Paris.
2.ën)v . . . . . . . . Id... . . . . . .. deest.
5.63; . . . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit. Paris.
4.63521: . . . . . . . . deest.. . . . ; . . concordat cum edit. Paris.

I a!4. Q a a g a a 0 0 g o l l Q c o
PROPOSITIO XXXIX.

In codicibus a, h .hîc agitur de cube, in cœteris autem de parallelepîpedo.

I. cTepeoÛ ndPœÀÀnÂemwÉÆou . m5500 . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

2. m2920; wapzÀÀnÀew:wËÆou . xu’Cou. . . . . . . . concordat cum ediî. Paris.
5. ZTepeoÛ yÀP WŒFGLÂÂHVÀE’ITI’ITSI- uLËCou 7&9 o . . . . concordat cum edit. Paris.

æCU a a o a n a  0
4.ÈuCeCAâo-9(; . . . . . . Id. . . . . . . . . ËuCeCÂn’aÜwo-av

3-.l ,
. .

n l. Il rI ’r .. . ’I . l: Vù.-. - A .’W M 1.404- A-Q, , . k L . .1 w A! "flguk’." h” ân* ’- ’    ’   «î. ”**’ --- -æ "à h l
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548 EUCLIDIS ELEMENTORUM’LIBER UNDECIMUS.

EDITIO PARISIENSIS. ” CODEX 190.

  N a I ,1701M?! 7M 271725wa 207w

N   IT2, 7’00 à A2 noça!)

r IWIWSÆÛU . o o o o t a o vId... . . .

l   I v e5. 701m 74312 ÈmwÆwv 257w n T2,

703 J? AZ 57213603 wœpaÀMÀe-

a J ’   N6. [au 201))! à Met! TT 7p TE , .

161..., . . .
Id... . . . . . .

7.a’z’pœ....o.....
8. 7g? TE Éa-fivî’an , mû 73 MET

7pz’7wvov 793 O’YE Tranche» Êçîv

700V, ........
p Id... . . . . . .

111i... . . .
Id... . . . . . .

9.7zww’auç Ë’ajau’ . . . . ;

Ilo.’yww’çc’.. . . . . . .

ILÊa’rËv. . .l. . . . .
12. Kan) eÏArîcpûw Ëcp’ Ênwrépœç ouï-

Têv TUXÉVTœ GMMeTœ qui A , T,

H, Z, un) ÊmÇu’xôwa-œv agi

AH.a T2» Ëv ËVÏ sans. il’O’h’ Ém-

wéùp aï AH, TE. K’œË’ au; U .
wapac’AÀAnÀo’ç ËWHV 15 AE. 7"

BH,,Ï’o-na’z’pœâ,uêv . . (V.

VId.........deest.. . . . . .
deest.. . . . . .
Id... . . . . . .
l     C A:zuCou, me: Toc 2571;. . .

l5b o o g t a g g a16.7r7xeupu7ç . . . . . .
17. 072peoô’, au) Ta: E512; . .

,1 a! (   ,la." 669d 1111.21! ’. . g n

Sa

EDITIO OXONIÆ.

N 3 [æ   si ’7m 2mm w 70m) en?» n T2,

N   Nun! Je 07292911 wœPaÀMÀzm-.

fi m’Æou

aï T2, AH (fixez Téyyooa’w émî-

Aocç, 700740719 3’71 5,1131! TT

T2 1’71; Ëaf’rËy,  

deest. z ,
Baie-et 71,7 TE Tan Ëafi, 73 JÈ AEY

vpz’glwyoquî YOE Tplyévq) 210-011

avr),
ywzlz’aç’

deest.
deest.
concordat cum edît. Paris ,

solo deficieme vocabqu
MEV.

I ’l L (VEn: «92 mu n

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.» Î
deest. ’

concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XL.

I.Kû2(5i. n r o on o deest.. . , . . .. concordaçcum edit.Paris.
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LIBER ,DUQDECIMUS.

5s. . PR’OPOSITIO I.’
EDÎTIO PARISIEN-SIS. CODEX 190. . EUITAIO OXONIÆ.

135071 . A. . . . . . . . deest. . . . . . . . Concordat cum edit. Paris;
2.7wvîçt. . . . . . . . . deest. . , . . . .. Concordatcum edit.Paris..
5.Ëa-*rîvïo-n,. . . . . . . Id... . . . . . .. Î’o-n Ëajrîy,
4.Ëwîvî’a"n. . . . . . .- . Id. . . . . . .4 . . î’a-n Ëhîv.

5.Ëa-TÏ......... deest.6.7:îç.......... deest.
7. o o v O 0 r a 0 0 . I a C 0’ a a

PROF OSITIO IL.
1. 7?) 02m3 777; BA TETPaÉwaOVÏWPàG ô ARIA adam; 7rpàç 78V concordat. cum eau, Paris,

73 027:3 75; 26 03750; 5 ARIA EZHG uduÀov 037w; 78 " J
n-u’zÂoç 7rpàç 73v EZHG minou. c’wrà 727; BAV TeTpac’yfwfiy .

  7178; Ta à"; 73; 26 . l:2. 73 o’ùn’à 71,7; BA TeTpaÉgzwrov Ô-ABI’A infime; 71,03; 75V concordat cum edÎt. Paris.

wpôç 73 aË7rè 717; 26 031w; 5 EZHG 037w; 78 i778 71?;

ABIA xéuÀoç wpàç 75v EZHG BA Te’rpœywvov wpàç 78

xu’xÀov,.... . ... oïcvôrrîçze... . -
-5. re-rpaâwzwv. . . . . . . deest .r . . . . . . .K concordat cum edit.Paris..

4. 26621:2; 703 nânÀou oËyéwauer, Id. . . . .1 . . . .’ . 705 uünÀou ûœ’yaËytà’uey , 708 7:5-

705 mprypocçoyêvw mpî . g plypaæopëvo-u 57:6 I
5. .27"; . . . . . . . . . ’wr) . . . . . . . . concordat cum edit.Paris.
Ô. wœPaÀXnAo’ypaMMnL, . [du . . . . . . . . wœPœÀAn’Àœv ,
7. mignon . . . . . . . oËWOTMrÎMœ’t-œ . . . . concordat cum edit. Paris.

8.ÆICÀÏou,. . . . . . . . Id.. . . . . . . .v. deest.
9. me) 703 navaàemope’vcu gazez! deest . . . .. . . . concordat cum edit. Paris.

A r

à 7.6 Ïsfllw, . g a o o o
10.. S’ÏTîv a o o a b o ’ o Id. 0 o C 0 î C. a ’ 0

I Io O . a o I o a l I e o a o 0 o a lI2o’rïïç- - o c n . o deestn o o . . .. concordatcum edit.Paris.

’ h A. - A .- . . .. . v ---A,A-x», hm.anrua-.06»...- fige-MN, l K .ah: tnID-flàô.«..v.v . v kA. -fl - - A: A
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Emma PARISIENSISJ

15.7575... . . .
14. ËWÏV . . . .
15.26uÀoç. . . A.

ù 16. le . . . . - .
1 7. HUM-roll Êâeîxûn’

18.15.?)1! . . . .
119. 727130;ngth . .

Pu O . . . .. xwpïov . . . .
S A20.le o a a a o

. Omp au Je; au.

, I. &ÂM’ÂWÇ I sz’yaçvouç Béa-et; ÂÀÂM’ML; un) a"; 37m 7,31,

b

a z x e P a. et .axa-0cm; mu aluna; 71) 0M, .
A E VTE 2511 OMOIŒÇ a’2- .x

5v. Ra; a 0 0’ 0 a 0
î A

40 O I O o l IA

5o a p C 0 o a p n
I

60 TË n o p à". i a .0
I i;7. wapuêounw . . ,

80 ÊO’TÏV. . a a a a
a A

9. n. O k. C fiI a A t!110. Ta en: mu open!" .
Il. Éva-1. . . . . ..
12. ÊFTIQ a 0A n a o

15. 20.71 o a g ç a
14. AA8.. . . . .
I5. caïd!) o 0 o o 9
16. WEPIEIËOUO’IV’ . . ’.

a A56”"? . . , . .x7.

CODEX IQO.

deest... . . . . .
deest........
Id.......,..Id..........
deest.. . . . . ...

LEMMAÆ

AId... . . . .deest.. . . .
Id... .. . ..Id..........

J

PROPOSITIO III.

74511622; Ëfoyïo-uç Béa-e14"

I a o o O O 0 I
O 0 O A. a o a I

Id...,.ld......,...deest..Id..,.......lat"; .. .deest........
Id......5...

Id......,...Id..........deest........Id...
1d...

u «hast»...

EDITIO OXONIÆ.

concordat cum edit. Paris.
’concordat cum edit. Paris.

deest.
le &ETPoË’ywvav

2321x921 &Jâvœroy’

deest.
concordat cum edit. Paris.

deeSt.

concordat cum edit. Paris.
deest.
deest.
deest.

concordat cum edî t. Paris.

concordat’cnm edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.
deest.
à)

concordat cum edit. Paris.
wèpze’xouo-iv’ a
deest.
concordat cum edit. Paris...
un.) 3,40151! Êa’rw’

deest.
deest.
deest.
AGA Tprycâwp.

concordat cum edit, Paris.
mwe’xauwv

deest.

’J.”4»:J--.. .7 ..,.. A
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nnum PARISIENSIS. CODEX 190. nnum OXONIÆ.
18. I o r g o o o cxxo Id.. o g o . g 0 0 0
19. a o 0 o a [du a a g g a 0 o O O20. (5&7. un) wufapîç,.5ç Béa-z; deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

A Ip.57 En; 70 ABT TPI’flcWOV, na-

[40091.59 13 A anpeîov, épois ’*En") napalm?) , :7; Bénç ,ue’v

En 78 AEH 7pc’7wvay , chuèà

Jèîèeaàpeîcv’. . . . .

21. ËNasz’a-parœîaaüxhî, . Id.. . . . . . . . . No,7rpm;4wîœîvàü«lï 6547,

22.?072....*.... Id.....fl.... n’a-b ,25.’eo-»rî...... .. Id..........deest.
24.8az’flç,...,. .. Id... .. ..... Æéo’elç,

24-Bécrelç........ Id-......... Balai; v .25.xaî......... deest. V ’.25- Fèv.. . . . . . . . deest. . . . . . .. concordat cum édit. Paris. A v Û
27. 1.43.. . . . . . . . deest.. . . . . . . cbncordatcum edit.Paris. v
28. [du .. . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit. Paris. Ç,
29’ lm.- - - - c . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit.Paris. j
50. ph. . . . . . . . . deest .. . . . . . . concordat cum edit-Paris.
51. TE J150 quapk’Êazç, 7m; TE 72 Maqwupœpîâxaç, 7m; 369 wupazyîJaç, reliqua 0011-

aux) âyoîazç àÀAûÀalçnaî 5,14011; cËÀM’Amç . . . . . . corda: cum edit. Paris.

n. a a a o o o V .ylPROPOSITIO 1V.

1. un? 75v yerapcs’vwv 70’364",me deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
Ënœ’re’pa 78v aô’ràv 7p67roy, au; n fi
7031-0 àeî firman . . . .

2.xaî......... Id.....g....deest.
5. un) 75v yechÉvwv wupzpïâwv dees: . . . . . . . a concordat cum edit. Paris.

gnan-294 75v 41073:! 790’703! t’i-

vcûrrûæ Æxypnpe’t’n, un? 761779

En; 71;:e’rôw’ . . . . . .

4. mûr-m . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
5. 7g; PQZ 79:75;?) 2’pr ’wn. Id. . . . . . I. . . . 3,145197 Ê"; 71,3 202 791740319).
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55.2 EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DUOD’lîCIIMUS.

EDITIO PARISIENSISQ CODEX 199. . iEDITUIO OdiONIÆ,
6. 75; DE, à 9è El 757; Zd)’ 3. Id. . . . . . . .

7. euûâypappœ . . . u. . deest. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
8. 710150011011odîwçdtràAEFTPîyw- l 031w; 70 AET . . . . concordat Cum (Bd-ü. Paris.

70V. ç a c D o l 0 O I

. 7j»; r5, MS El 75 zo-
a].

9. ëm . . . . . . . . . deest. . . .. . . . . concordat cum edit. Paris.
Io. Avocabulo mal duodecimæ lineæ paginæ 154 ad calcem propositionis, hæe A

legere sunt in codicibus a, h; alii vero codices concordant cum editiOne
Oxoniae. Sed in codice g, glossema marginale concordat cum editione Oxoniæ.

Q; (Pal val reîpn’yem vrpz’ayxanœ wpàç aimanta Ut autem dicta prismata inter se sunt ita prisa-

i .0570); 70 Vrpîowat, 05 Botfilç Mill! 11-5 KBEA 7m- ma eujus basis quidem KBEA parallelogram-n
IpaAMAâyfœMxov, aî7r2yœv’ü’0y «Ë 150M 2606130, mum, opposita autem 0M recta, ad prisma

mp3; 76 rafla-lue; 05 Béa-I; Mât! 73 HEŒP 7m- enjus basis quidem HEdîP parallelogrammum, A
fpeMnM’yFaMgoy, &WEVdVTIIOV à? n ÉT 2662700, opposite autem recta 2T, et duo ilgiturlprismata

ne!) .70; géo gmçwpkpœm 05 7? [gaza-[ç [la 7?, but cujus basis quidem KBEA parallelogrammum;

KBEA qudÂMÀéw-ŒWOV’ êwepdyfloy J; 3; 0M, opposita autem ipsa 0M , et cujus basis quidem

au) DE 1340,; Hà, Ta A51- ijwww ’ ifleydyo-rigy Azr triangulum , oppositum autem ipsum OMN,

à? in) OMN wpàç 70E arma-laura 051e Bain-z; MèV 70 ad prismata et cujus basis quidem ipsum HEOP,

t

Mais les prismes dont nous venonsde parler sont entre eux comme le prisme
dont lad base est le parallélogramme KBEA opposé à la droite 0M est au prisme
dont la base est le parallélogramme HEQP opposé à la droite 2T, et comme
les deux prismes qui ont pour bases le parallélogramme KBEA opposé à la
droite CM, et le triangle Ils-r opposé à’oMN, sont aux prismes qui ont pour bases

v
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1754:1), àflgpœy’rjlov Æ; à 2T 2662220, au) 05 Bi.- opposita autem 2T recta, et cujus basis qui-
07; Mir 7è PÎDZ 7piyàwov, 0’07rw00v7îoy Æ; 75 ET’Y’

aux; 05; 01’900 il ABT Bain; Wpôç 7M ABZ Béa-w

05’700; 7è eipnlxe’vœ N0 rafla-Menu 7:90; 70E eÏpn-

1.051100 «No æpiaywrœ. K00) âpoiwç 2&1» Ætalpeôôa’w

uÎOMNH, ZTTG wupœpz’îeç eÏ’ç 7e 0Mo 7rp1’a’,ua0700

aux) J150 wupœpr’îœç, ’2’07001 nazi 05g 15 OMN Béa-1;

dem PŒZ triangulum, oppositum vero ipsum
ETY; et [fig-igitur ABP luisis ad AEZ basîm.
ita dictafduo prismata ad dicta duo prismata.
Et similiter, si dividantur OMNHi, ETYG py-
ramides et in duo prismata et in duas pyra-
mides, erit ut OMN basis ad ETY basim ita

«m3; mât, 2T1. page." OJTwç 7è à, OMNH ipsa in OMNH pyramide duo prismata ad ipsa

in ZTIG pyramide duo prismata. Sed ut OMN
basis ad ZTY basim ita ABF basis ad AEZ bao’

sim, æquale enim utrumque ipsorum OMN,

Wupœpz’û 0Mo vrpiapæTœ 7:98; 7è Ëv 7g? ETTG)

àupapz’îz 090,0 7rp1’0-luœ700. AÂÀ’ à; il OMN 800,07;

A wpàç Tilt! ZTY 800’071! canari ABT Bain; wpôç

7,15, ABZ 335m, 760,; NEF guimpe. 75;, OMN, ËTY triangulorum utrique ipsorum AEF, INDZ;
«gr-r 7P,7a;,,w,, à,"ng T5,, AEI’ ’ prpz- un) et ut igitur ABP basis ad ABZ basim ita qua-
àç au à ABr Béa-M mm; 73),, ABZ gaga", tuor- prismata ad quatuor prismata. Similiter
037w; 7è fiança WPjçlum-d "P5; qui flua-api autem et si reliquas pyramides dividamus et in
amict-pana 0,00010); à? mimi 70è; 57roîxemope’v00ç

wupdyiîœç «hampe!» si]; 7e du? wupozjxîdxœç asti

si; No 791030000700, 30-7000 03; ne ABr 6000-1; 7rp0ç

7M ABZ Baie-w 057wçi7ai Ëv 7h" ABÎH wupœpu’û

WFIIO’Md’Td 70011700 7rp0ç 702 Ëv 7? AEZG wupœluiît

duas pyramides et in duo prismata , erit ut ABr
basis ad AEZ basim ita ipsa in ABFH pyramide

prismata omnia ad ipsa in AEZG pyramide
prismata omnia multitudine æqualia. Quod
oportebat ostendere.

wpidltzaTœ 70011700 iaowÂnÜÊ. 072p w?! delà”

le parallélogramme ITEM) opposé à la droite 2T, et le frianglelPM opposé à 82W;

la base ABr est donc à la base AEZ comme les deux prismes dont nous avons
parlé sont. aux deux prismes dont nous avons parlé. Semblablevpient, si nous
partageons les pyramides OMNH, ZTTG) en deux prismes et en deux pyramides ,
la base OMN sera à la base ETY comme les deux prismes contenus dans la pyramide
OMNH sont aux deux prismes contenus dans la pyramide 2TT8. Mais la base OMN
c5t a la base ETT comme la base ABr est à la base ABZ, car chacun des triangles
OMN, ZTT est égal à chacun des triangles AEF, Fez; la base ABr est donc a la base
ABZ comme quatre prismes sont a quatre prismes. Semblablement, si nous’parta-
geons les pyramides restantes en deux pyramides et en deux prismes , la base ABr.
sera a la base ABZ comme la somme des prismes contenus dans la pyramide ABrH
est a la somme des prismes contenus , en même nombre, dans la pyramide 0529.
Ce qu’il fallait démontrer.

Il]; . go
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Dividatur enim basis quidem ABI’AE in ABr,

APA, AAE triangula; basis autem ZHQKA-in

2H9, ZGK, 24m triangula , et intelligantur
super unoquoque triangulo pyramides æquealtæ

cum sex ex principio pyramidibus. Et quoniam
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ABFM pyramis ad APAM pyramidem , et com--

ponendo ut ABPA trapeziumt ad AFA triangu-
lum ita ABFAM pyramis ad AFAM pyramident.

Sed et ut AFA triangulum ad AAE triangulum
ita AFAM pyramis ad AAEM pyramidem;

Car partageons la base ABTAE en triangles ABr, Ara, AAE, et la base mon en
triangles 2H6, 26K, ZKA, et imaginons sur chaque triangle des pyramides de
même hauteur que les six premières pyramides. Pulsque le triangle ABr est au
triangle ArA comme la pyramide ABI’M est à la pyramide ATAM (5. 12), par
addition, le trapèse ABrA sera au triangle ArA comme la pyramide ABrAM est t
à la pyramide ArAM. Mais le triangle ArA est au triangle AAE comme la pyra-
mide APAM est à la pyramide AAEM ;
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oîwmevrovêèy, . . . . . Id.. . . . . . . . . cËVTIflewéi’edü’lV,

M2761: 75 MN, . . . . . Id.. . . . V. . . .

A N l ’ SI P’ ’ l .701; 7M EZHG, P0 nuuÂwv Id.. . . . . . . . . 01":: 701;. œwevothw Emwâîotç h
K A70 MN Mulet! , 01-1501

Ëwzvre’dxozç, . . . . . . , 751! EZH9,HO udkÂwv,k n ÎL
6. aïno; «92’ m à 132 admîpaç’ deest . . . . . . - . concordat cum edit. Paris.

7. dindpv . . . . . ç . Id... . . . a . . . deest.8- 1905071.. . . . . . . . deest.. . . . . . concordat cumedit.Paris.-
Lin. 2, pag. 186. 713 Ta": . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris. *

9.xoci......... 151...........deest.
10.340ç......... deest.11. me; . . . . . . . . deest. . . . . . . concordaticum edit. Paris.
12. uâAwÆpow . . . . . . deest. . . . . . . concordat cum edit.Paris.

D

PROPOSITIO XVI.

I. 72 un; oime’wÀeupov . . . Id.. . . . . . . . . deest.
2. 2130qu . . . . . . . . Id.. . . . . . . . . deest.
5. écrin: . . .. . . . . . Id... . . . . . .. deest.
4.1:..........Id.....i.....aèv
5. bypaæiifl’rœl . . . . . . Èyypottpn’o-nnu . . . . . concordat cum trait. Paris.

6. TE. . . . . . . . . . deest.. . . . . . concordat cum edit.Paris.

æ

x

1119 l
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PROPOSITIO XV11.
U

111111110 PARISIENSIS.

a. lI. EWIQŒVÊIËV. a ç Q a o .0
a

2. 2711711270 . . . . . . .
d

a Km... o o 0 a 0 .I. o a
, m ia âUeEIlÙV- a a a a o a a

t a N. eWeÏeupCÛezm, . . . .
a!

n 5017m g o . a I o a a

5
4

5; 72 c a a a ’o o a o I
6
7

8 3 3x.errlyopôot.. . . . . .
1

-9. 3d! o de o o 0 u e 1 O

v f l V .LIo. EKŒ’TEPÛV l o o a p o O

i xIl. 0 0 t O 0 0 0 0 Oi 9 t N N C12. mu 27H mou 71.017701. 111416-

ÇdIFllCU o 0 b o o a a a
.15.È;1727.pa,uivov . . . .

14. Ën wupapiâwv auymz’yevov En!

Béa-2:; Mât! . . . . . .
15. ËQGËNLQ’TOU .1. . . . .

16. qu’, . o 0 a o . o
17. inavïpocv . . . . . .L
I8. Ëm-i . . . . . . . .
19. oîvrâ 711V; . . . . . . .
20. Kan) iixûw oËmi 703 O cheîbu

21. «Pal . . . . . . . . .
:22. 73v . . . . . . . .
25. ’47: . . . .n . . . .
24. «LŒJÙ-ÊI 0 a o a o c o

. 1 3 .le 90.le n h 0 o I o v 0 r
’ n ’

a) 20-777 o a I a a a I I: a
,’ 1 65. o p a 0 0 0 0 O 0

4o 75;; 0 0 O 0 o c n o c

CODEX .190.

weptoe’pezow . . . . .

1.1.... .Id.. . . . . . . .
deest .. . . . . .
deest .. .w . .. . .
Èflzzeuxeeîo’oe . . . .

ld.......,.»
[(1,000 o g a o g .
deest.. . . . . .

Iwwævamï - . .0.
WUPCYMIIO’I 7rep12xo’pœyov

’r’ ’ iau! Beau; M211 . . . .

deest.. . . . . .
Id..........Id..........Id... . . . . . .
HxôwoËwcl’roÜKO. .

deest.. . . . . .
deest.. . . . . .
2’117: . . . . . . .

I

«louez.......
ALITER.

-Id.........deest.l......

D

O

in .m;75;7 h .Nnfi --- h- H. 7-- e » 4* w’ fl- 2.7.. ’.. -.. .......-....;*),.: nm -. MM«

EDITIO OXONIÈ.

concordat cum edit. Paris.
Ézéve’ro

deest.
concorth cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
iotas-ou!
ëpîloi 20-711!

deest.
ÊquTePoc

deest. V .concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris...

’ ln I t? ’1c wupozpuawu auynezpevov mafia-5

0H;
Ètpot’æ’re’rou

concordat cum edit. Paris.
C

azœTêltoLç r
,10arc: à

deest.
concordat Cam edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum cdit. Paris.
concordat cum edit. Paris.

l concordat cum edit. Paris.

deest.
deest.
deest.
concordat cum edit. Paris.

.

A

.4
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EDITIO PAKISIENSIS. CODEX 190. w EDITIO OXONIÆ.
5o 5px . . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
6. Tic HO) Aurèv oïpa. 78 oî7r5’ H0 Aomàv’ 51m 73 3127:3 concordat cum edit.Paris.

7:7; 1’14 gazés) En; 765 ois-:5 ’Æ’AKueîÇ’v à?! 705 Âme) l

AH. o a o a a n a a AH. . 0 ’ O ’ L. .

. I CORQLLARIUM.
1. cendra; . . . . . . . Id... . .. . . . .. deest.
2. catapultoit; ipso, Id.. . . . . . . Ç. ëpa: wupotyiç,
5. 73 . . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

»4. Jê . . . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit.Paris.
5. 72.. . . . . . . . . . deest. . . . . .* . . codcordat cum edit. Paris.

OIOOO

- 6. Ë’répaç . . -. . . . . . deest . . . . . . . . concordatcum edit. Paris.
Lin. Ô. me) SÀGV Pro Ë? 75’ 772.32 2.1.2 ËAsv 7o Ëx’ 717 CTîPl ËÀov 75 à; mais; To zët’TrosrTÈA

1 721 xév’rFov 7:: A motif; . . .57... 7è A 173.4211551: . . ’
Lin. 8. and... . . . . . . deest. . . . . . concordat cum edit. Paris.

Al a!ç g g . o . p g 0 121.. a l a l o g g I
PRQPOSITIO XVllI.

I. 24211050910747 . . . . . . Ert’odflœazv . . . . . . concordat Cùm edit.Paris.
2. E? 7&1: on a; ABI’ açæïpz fifi; Id.. . . . . . . .1. E: porcin),

71111 AEZ 601711111 Tf:7r).dû’1’::a. r
2.5011 21x21 fic-rap ai 81’ 57,151; 7le

EZ,.........5. 1; 5715;; 1.44.1551: TPITÏÏ.1S’IIOI’? 71517724751515: 21.5752’ Î; 7.7.1; concordat cum ediz. Paris.

1574,. l . . . . , , , , peiniez. . . . .l . .
. , ramifia, ,3 un m1,]... . . . armes. à au . . . . . concordat cum edit. Paris.

. . . . . . . deest. y
au . . . .. . . concordatcum edit. Paris.

.’zotî......... Id..

n l a a a a a o a 0 a . n n I o a o

!
4
5

6. 257:1! . o . . , . . . 21:,ch
v7

l .8. 27.945111.sz . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit.Paris.
9 a p 15’ a x t Ç e , f .1 r z. 2721Î1175p yszïwvemn nAMX [du . . . . . . . . a; 214771552211 252.7911, 27214511750

n . V l"In. t ,’ - f I 3r.,. V r . g .1 î fi,4. 4E2 , os; s’unitâst,’ :a;1,:- .. 11.21599 :7711 Humus 7M 5E2?

se". u I 0 o a c o . o I

100 u o o I a a I . Ide. a a a a U a l fi
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LIBER DECIMUS-TERTIUS.
’PR’OPOSITIO 1.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIÆc

N r] I 1 a lle ’ I o I Q o Q o a o 0 . D a I2. 7g? Ar . . . . . . . . 72?; A? . . . . . .. concordat cum edit. Paris.

a Q a a t a a a o Id... a l g o I O. 4mm
Ax’ayeyflaêcp9w7àp chu!) 75V AB, Id.. .  . . . . . . . Arctèpoîçôœo-œy 7è? aîwà 7637 AB,

t AI Terpiywm . . . . . . k , AÎTeTPiywwv V
qâçAe........ Id...-....... 75136.
700m" . . . y . . Id... . . . . . .. deest.
î’a-owZAoy a’z’Fœ . . . . . ÏlîoWaÏPœ .. . . . -.. concordat cum edit.Parisv ’ l -2,

QOnùaO.

5.
6.

. .7. 708 r6 ÆmÀoÉww. . 6 . Id.. . . . . .  . .. fmhirm’roÙTC-a’

8.
9. aïpu . . . . . . . . . deest». . concordat,cumedit.Parist c 1

î

PROPOSITIO Il.i

v I Lin. II.cîço’ . . . . . . Id.. . . . . . . . . airé 1
2, Ewrç’J AZ 7:3 axâpçn, . . . 72a Ey 7g; AZ «figez, . . î concordat cum edît. Paris.

5. ZB êvrî 76 E. . . . . . RE. . . . . . . . . . concordat cum edit. Paris. 2
5. WesæœwîxuÏmo’v à?" .73 Al 705 Id. . . . o . . . . . "roufle-7: 76 AZ 708 A8, TE’TPM- ,4:

A6, TevfdvrÀcÉa-wç . . . . anima;  6. 76 aîné 7513; AI 700 Âmà 727; ËWITÈ «in-à AI 708 En?) TA, concordat cum edit. Paris.

rA,........u .ï 7. 70:7 98 ÆzwÀaÉa-m’ . . . . Id. . . . . . . . . . JYWAoc’a-Ïœ 705 63’ î

.LEMMA.
1. «917M? 734; TA’ . . . . . Id. .v . . . . . . . . "m; TA Æmàn’

I :I ï 3 X N fi l a! t z N2. WEVTdflÂœFId, dPoL au une nov Id. . . . ; . . . . . . WiVTdWÀdflûr dpœ vamper 7M

A. a. k h 3   A: 9   N NBr, TA TOI) 3cm) 7M TA. . . une 760170030 7M Br, TA 7’00
0’033 73k TA. -

. l
5. (PIWÂœw’wv 307) . . . . . Id" a . - o . . . . ÉIWÂœo-wc

I I40 ÆlW-ÂŒÔ-I’COV o a o a o a 0 Id.. o o . n ç . . g ælW-ÂŒÉJÛV

5. païw . . . . .V . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

. ; -A*..- -l..»- ** ;,m*î-.ç.-."’7;, W. «ü. a...
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. .PROPOSITIO 11L

f

75 «à: «27:8 7?; AT "ré P2° Q.

,3 X lAnd Tà M2, PH 251w iam"
I

àpez.........

CODEX

«:3 . .

Id. . .
deest .

» 1d. . .

deest .
deesi .
déest . .

deest . .
Te’rpafiîvou’ 5 SOU «in 7m;- Id. . . g. .

  1par mai 7c 2H Te’rpacywvov 7m!-

I l N 3 ITavrAaw-zov à": TOU ZH. AÂA a

SOU ytldwœv un) 7è 2H îe’rpaî-

l à  gamay en: 70 AN’ . . . y

EDITIO OXONIÆ.19-0.

. . . . . concordat cum edit. Paris.

. . . . . deeSt.

. . . .. concordat cum edit. Paris.

. . . . . En;

. . . . . concordat cum-edit. Paris.

. . . . . concordatcum edit. Paris.
. . . . . concordât cum edit. Paris.

concordat éum edit. Paris.
76 a’L’pœ AN WEVTœwÀaÉflév Êa-w

N fTou HZ TeTPwywvou’

PROPOSITIO IV..
.1. 73 TK 727paÉ7wyoy ÆmÀcÉa-m’ Taà FK, 6H 727poiywv’zz ’TPI- concordat cum édit. Paris.

9’914?

CON

N PI   ’Êa-n vau (am mon un: u . . V

3 Nalu-:31 . .
Il

n 0M . .
Nmaguey, .

l3:21an . .
9’

ow . . .
727;. . .
763V . . .

N  79) ,uzv TE ,1 a l  mou 20-71 Ta E6,

N. x. ’l  ne à 61" mer To [56’ . .

rl N a   3’9. Mg» ’79) AE 201w mon . . .

I d. . l nwàlîpanù’" w , ,

WAaÉa-taî En: 70:7 6K Te-

I l a]TP’l7w1’OU. KG" 20’717 c c

Id.. . .
Id.. . .
Id. . . .
deest . .
deest . .’

deest . .
deest . .
Id.. . .

Id.. . .

PROPOSITIO V.

. . . .. deest.
a a o on. . . .. deest.

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
  E :1 a   a»   ’  ’TO Mm TE nov en: ’qu 6E , To à

T8 700v 795 AG’

Jl 3   5] A,Nov 2mn 0A9) 7go AB,

; . au), 1,r" v 1 y
 3 ;,- ’1

(1’

à 1’)
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Às. [Aill’ 057 3-. . g 0 a 0  a Ida. a o o a o o a 9

’ CALITER.

Hoc aliter a.dest in a, 0,18, g, lz, ml; deest autem in 6, cl,f, l, n; in p, a
v’ero deest quintum Lheorema, cujus aliter locum tenez.

ANALYSISEŒÎSYNTHESIS

In codicibus Il, m, n, analyses et syntbeses quinque priorum theorematum
conjunctim subsequunlur quintum theorema, etin codicibus a, e (per errorem )
sextum theorema; in codicibus vero (l, f, g, l, et in editionibus Basiliæ
Oxonîæque analyses et synthcses separatim subsequumur Lheoremata pd quæ ’

speclant.
t

æ.

EDITIO PARISIENSIS, CODEX 190,. EDITIO OXONIÆÂ
2. T1 ému! aîycÉAucrIç zaî’n’ En: Id.. . . . . . . . . deest,

IGatien-1;; r. . . . . .

à. Æèplko o a n o o o a Id... 0 a a a a a. EÛTI
5. 71h! 7oÛ’ÇnTouMe’vou uwroËÀw- Tl ÉMÛË; Ëlxmoyop’yeyov, concordat cum edit. Paris.

C
En àxœriîmflhy. p . . . ,.

PRÏMI THEOREMATIS ANALYSIS SINE FIGUBA,

I. TOY HPQTOT GEOPHMA- Il]. a . , . p . o . a TOY EIPHMENOT GEQPEMAr: A
To5. H ANAATÉIË ANEY KA- .3 - TO2 H ANAATËIÈ ANEY
TATPAŒHË. . . . . . . ANAÎPACDHË.

. 771g AA’ . . . . . . . AA, .. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.le

au. a o l c a 0 0 a [(100 o y a a a Q o o 708
4. 77?; AA. .. . . . , .1 ; AA. . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
5. Éva 703 aîné; 75; AA; . . . Êp-T: 7:3 c276 AA. . . . 795 aî7râ 727; AA.

SYNTHESI&

I. ZTNQEËIË. . . . . . . Id.. . . . . . . . . ZTNGEEIZ 707 ATTOY.
a. 7:7; . . . . ..’ .  . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
Lin. 15. 725v . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit.Paris.
4. TâçAA . . . . . . . . AA. . . . . . . . . .7 concordat cum edit. Paris,
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SECUNDI TIIEOREMATIS ANALYSIS SINE FIGURA.

EDITIO PARISIENSIS.
1. TOT [BETTEÎ’O’Î (BISON-IMA-

TOY H ANAAYÏIË ANET KA-

TArpAcsz; . . . . . .
2. 7&9. . . . . . . . .
5. Ê); ..-. . . . . .
4. 717; Aï 705 0,1713 7:3; AN

(13772 mû . . . . .
5. wevTœwÂoËflaÊ :301: 768 cËflà

AA. axé. g ’ u g

I lr. 7e7pczvrÀznov . . . . . .

20 ç a 0 o o 0 0 0 0
7 r x N a t5: 7o u7to 7m AB, Br son . .

CODEX 190.

Id... .’. . . . ..

deest... . . . ..
[llcnuuoonooo  a. » r1 7AI 7ou ana AA’ (une tu!

7 I 3 N721I7a7r7xdmv en"; TCU
c178 AA.ËFTI æ. . . .

SYNTHESIS.

deest...*.....
Id...... ....’.

EDITIO OXONIÆ.

TOT EIPHMENOT GEQPHMA-

TO2 H ANAATEIË.

concordat cum edib. Paris.
deest

au N 7 N t7H; A1" 7ou aîwo 7M; AA° néo-7e

l î N 3 7 N7re97u7erco-1ai e77: 7ou euro 7M
AA. E772 «N «91è 716V Üwéôeow.)

7iTpa77AaÉo-zoê

concordat cum edit. Paris.

l f 7 NËa-T; 7è 07m 7’607 AB, Br

TEBTII THEOREMATIS ANALYSIS. ’

I0 à. o a o o o 0 O a o Ida. a a a a a o o o ’7’;
2. 76. a a o ç a o a a o Ida. n o o a . . a a 706

la a o a o o a o- a 7 n.2. Gino 7"; o l o o o D 0

SYNTHESIS.
.7 MTOdPŒo. o o l o o.
deest.. . . . . ..

concordât cum cdit. Paris.

concordat cum edit. Paris.-
c0ncordat cum edit. Paris.

QUARTI THEOREMATIS ANALYSIS.

a! 7j! A’Pœ a Q Q 0
ri p2. and; . o a a a

5’ 7

. To a a n o 0
7f17r2;tavcv . . m La H.

l

. 7eTPuzgæzu . . . . , .

73’

’TOCLPIcoo a a...

I a o c o 0 a a
SYNTHESIS.

73 5px . . . . . . .
[(100 o u 0 o o a 0 l
decst . . . . . . . .

concordat cum edit. Paris.
concordat Cum edit. Paris.

concordatïcum edit. Paris.
7P1’7r7xczm’ovdÏ

concordat cum edit. Paris.
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QUINTI THEOREMATIS SYNTI-IESIS.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190; EDITIO oxONIÆ.
I. 05v . . . . . . . , . deest... . . . . . concordat Cum edit. Paris.

2a n a a U o c a l a D n u a C 0 n 0f5.7e . . . . . .. ’. . . deest. . . . . . .. concordat cumedit. Paris.

PROPOSITIO V1.
Hoc theorema deest in codice e.

I; êwî 7è A, . . . . . . deest. . . . . . .. -concordatcum edit.Paris.
2. [37:71; pipa-711! . . . . iam?) yoËp. . . . . . . fumât! 9&9 Émw"
4. 70’011 Êa7î 753 0,47173 75g AI” . 79310277875; Ar 76W 3’774" concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIÔ VIL
. «Mo . . . . . . . . . ai Na . . . 1 . . .. . concordat cum edit. Paris.
. au) 15 157:5 BTA panda. . . . un) a; 1577:3 BTA , .7 . . . a; 67:5 BFA 7:51!ch

-.zœî......... Id.......... deest.. êmîv . . .h . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

5. moflais. . . . .’ . . .l Id.. . . . . . . . . deest.   1
Lin. I2. ilon’ . . .. . . . Id.. . . . ..  . ç . . Yo.» Êo-7z”
Lin. I4. 2’77) . . . . . L Id.. . . . .. . . . . deest.
8. â ôwà AEB ww’œ 7?; :3778 rAB, émîv à 137:5 ABr. . . . concordat cum eçditDParis.

9. wAauPoÈ Ê BE wÀzuPç’Z 717 BA un? wÀeupoÈ a; BE wÂeupâc concordat cum edit. Paris.

àOClLJH

4 x r a. a x u x’w7wîcrn’ . . . . . . . . 7p BA 507w mn’ mu

10’ o 0 î 0 l a g 0. Id. g o I O p a o O 9. î

MAI-1.4.4.» ..

13110130517110 VIH,

il. CMILLGTOV, o o ç o a r a [du a g. c o ç g g o c

2l I c a l a 0 n a Id.- . I o 0 o o a O5. 7m14; Eurràç vip 207: 703 deest. concordat cum edit.Paris.
ARE) 7917031100. . . . . .

4o ÈWËIJÎJWËP o g o I o a a Id.. . a g o a C 0 a ÉW’Ë’JÎ:

5- 54m Mafia . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Pans.

6.êa7)..... .. . . Id... .. deest.

* p N ’ N... fi7ù-lfif--’.*î-* k - ” . . ’ 7 . » A . la..." a-.» ....:*3.-IL”..-.x* ’ .«Mâæ 0-. x:---Æ"’ ’ MW" . ü M4 M
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. . . ï, lPROPOSITIO IX.’ .
gDITIo PARISIENSIS.- CODEX; .190. 7 EDITIO OXONIÆ; * -

Ï. 75v 4575:: 56;.on . . . .. Id.. .  . . . . . . . 1575:1 V ri ’
3. uni 7813 . . . . . . deest. . . . . . . . Concordat cum edit. 13.1155. v 5 .

, 5. au... . . Î . . . . l deest . . . .5 . . . . concordat cum edit. Paris. A
. 4. Êyyprocçolue’vou, . . . . . deest . . . . . . .-. concordat cum edit. Paris.

5. à 5775 rEA 7m15: 7g? 5775 FAE Id. . . . . . . . . . adoriez fi :5775 IRA 750519.: 57;? 5775 I "-

Marier . . . . . . . . PAF) .6.7...;......... Id.......... deest. . ; 5’”5 7. 2mm? . . . . . . . . deest. . . , . . . . concordat cum edit. Paris. QÏ

8.5775.......... Id.......... deest. rg. ëpœ . . . . . .7 . . .5 deest. . .*. . . . . coricordaj. cum edit.Parisz y
10. 256274 132901: un? [Léa-av Aâ- :5023: 5’6wa manda-au M’- a’z’xpov xaÎHe’erov A67557É7pn7œ3. V,

70v 72,7,un7a: murai 75 1*, un; yoy finança , au? 75 mini 75 1’, mû 75 5.427611 naïf
75, 1.427501! m3727; 714171.ch V. . I p.25» 45717.; "rythma, . 114555777; 5

PROPOSITIO X. ’. ’r. ARME anÂov . . . ’. . Id... . . .- . . .. enim , .7 555
2. 1367:).va êyyeylcnœ’cpôw . . Id.. . . . . . . . . Êy’yeçpu’pâw Îa’57IMUFov , â;

2. anpe’ïav, . . . . . . . Id.. . . . . . . . deest..5.xœî......... Id.......... deest. 5’Id.....-.’...’;rczp .
6.717ç......... Id»..*......7â’  7. 7g? BK mpwepeîçc. . . o . Id.. . . . . . . . . 7’71; 3K mplcpepez’ocç.

8. [45v au; . . . . . . . . Id.. . . . . . .l - o dCCSË-
g. mpupepu’qr. . . . . . .’ deest . . . . . . .. cowncordatcum edit. Pa ris.

1.755ç......... Id.....r.....7yTIl. êmî . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris. 5
12. un? . . . . . . .’ . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
I5. 72?; . . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris. ’

14.naî......... Id.......... deest. c15. 705 7e AKB au) 755 AKN, â 758 AKB un) 705 AKN t; concordat cum edit. Paris. .
5975 NAK’ . . . . . . . m5; 76,3 A° . . . . .

16. KA . . - . . . . . . . Id... . . . . . . . KAeJGeTœ

1H. 72 ’
........... Ç h - .7 . . .5 . V r - l 7 x 5 * ’ ** *
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PROPOSITIO XI.

. . EDITIO PARISIENSIS. * "CODEX 190. EDITIOFOXONIÆI.

. 1. 7:).Evpcà .. . . . . . . Id.. . . . . . . . . WÀeopaÈûABFAE.
g 2.:ïo’ç.......’.. Id..........7g’ï 6 v

1 5.267? deest. .I, 4. Ëm eôprev . . . . . . Id.. . . . . . . .. ÊmÇdeyw -5
7 ’5.’HÏÇ......I... Id.......... 71,7
è 76.35.........Id..........deest.’ 7. à’pœ . . . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit.Paris. ,

78.l’to:75.. . .. .. .5. 1d... . . g. . ... deest.1
. 75v .5. . . . . . . . deest. . . . , . . . concordat cum edit. Paris.

Jo. 715v . . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat Cumedit. Paris.
.11.*çc°È.......l. Id’......*..r.. A7036; 5

Lîq. 15. 723v. . . . . . . deest.! . . . . . .. conc0rdat cum edit. Paris.
I2. 75; FM 057w; 75 027:5 751V; IM 057w; 75 427:5 MK 7555; concordat cum edit. Paris.

,5 V m. flafla... 7.7.1.2 . . 7 .3 57.51.22. . . . .[fr 15. 7n,un,uêmç, . . . . . 7epvogêvnç, . . . .. concordat cum edit. Paris. J

.I Q 5 à’ ’ 16.2.72....,...-. ld.......... deeSt. 4h « 17. ÂO’QvOV’yozP 1762151: 529.95.22; 7,35; 5in,142: gémi . . . . . concordat cum edit. Paris.

4V I . âp19p5v 7545275 7’77; MK 7rp5ç *î; A v .3 575.2.1.2" . . . .
. 5 519. 75 557:5 715; BK 70350:5717; 7e: KB 7275 KZ . . V. . . concordat cum edit. Paris.

20A. 7:74 . . . . . . . . deést. . . . . . .. concordat cum edît. Paris.
., 21. âBK . . . . . . . . imîvâKB . . . .. concordat. cum edit. Paris.
V 25. à) . . . . a. . . .5 Id... I. . . . . .. 75;:24. ,un’uu- i . . ,. . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
V I 26. miam. . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit.Paris.
’55 ç 27. Mm. . . . . . . . deest. . . . . . .. concordat cum edit. Paris.
i» ï 23. mach, , , , ,’ . , . 719279.17. . . . . . . concordat cum edil. Paris.

Vsrl 29. qualwqr. . . . . . . Id.. . . . . . . . . deest. Ç . .5d. Eau: . . . . . . . . deest. .". . . . . . concordat’cum ed1LParis.

Q ,( Aà.

ç l
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EDITIO PARISIENSIS.

Ioâc o a a a 7

l

PROPIOSITIO XII.
CODEX

Id. . .
Id. . .
déest .’

En: .
35..

1-90. EDITIO OXONIÆ.
deest.
p.590; 10-75

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO .xm.

PROPOSITIO XIV.

Id.. .
Id.. .
’ I«mimez.

0 0 g a

0 0 D I
O a 0 O

a I o 0

N ! I a7nç AA , Ève: paf) 25’711! 55;

a; AB 771:5; AI 037w; 75

.5 n 5 5 ’ 5cama AA 7:90; 70 527:0

, - t CA1" avaro-7pê4ow7: ce; n

AB 7:P5ç Br 037w; 75

a 5 5 5 5«7:0 AA mua; 7a aima
A1",

Id. . .
deest .

a x len: «Pavage:

O

I71vwôou . .
a!

EÉTIV .

f l il"punie: capa;

deest . . .
deest . . .

755 7790,7epac’ . . . . .

deest . .
Id. . . 1.
ucpuqaâ ’ .

2. à") ,uëpoç. . . . . . .

5 5. wàzupaï. . . . . . . -.
4. ripa . . . . . . o . .
Lin. 9. .73; BE . . . . . .

.1. En Tara-ému mpzyaîx’w i75- Id. . . . .

’ wÂeôp’w, . . . . . . .
2. uvræyeypécpôw . . . o .

5. 705 . . . . . . . .. .
4. rififis-95) . . . . . . .
5.. 757; AT, . . . . . . .

C

6. 7,01753va . . . . o . .
7. Juvénal . . . . . . .
8. Êa-75. . . . . . . . .
II. 7Îyv27911. . . . . . .

512. 25m: . . . . . . . o
15. Ëpœ Munie; . . . . .
14. anticipez: . .- . V . . . .
16. êta-71v . . . . . . . .

I. 715: rupœyfâœ’ . . . . .

2. 75; . . . . . . .
. 5. 10-1): . . . . . . .

4. nopuæaî . . . . . t
5. cuvio’7a7az. . . . .

q.«y:.:..,-

, .WVEŒ’Td’le

deest.

757POËÇ660

deest.
concordat cum edit. Paris”.

concordat cum edit. Paris.

7P17ùçyàw 5,ch

concordat. cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.

n concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.

s

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.
concOrdat cum édit. Paris.
concordat cum édit. Paris.
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* EDITIO PARISIENSIS. V CODEX 190. * EDITIO OXONIÆ. 
6: r n a a g o 0 o Id... 0 o c u I a. 2,5219;A

7o 257;? a a a 0 Q o a l 1d. a c I o .0 a c a 0 .:   p .Î PROPOSITIO KV.. 000750125941, . . . . . aum’rn’awûm , . . . . concordat cum edit. Paris.
7è 213572134. . . . . . . 7âvvrvpœpcîîœ . . . . . concordat cum Cdit. Paris.

TFIWÂŒËIIWV o g q 0  q o Id. a o n p o a a a a 7PI7ÏÀ5  .
m

r

7’37 g. :7 a a a a, p 0 0 Id. o o A 9- s 9 a o a skia-73V

, I I I IWîPIÊXOflEVÛÇa  . o. o* o 0 doc I 0 a o o O o o WËP’ËXOMÊVOV . *

I r I
Tfl’ITÂŒÔ-Iwy ç c o O o 4 [du a o a a a I O J O TP’ÏÎÂËÜIŒ

 3  àKOCIIEŒV». a a o n n o a .Ido. n a I o a n .p a 3951,

COWŒSNJÀCNIQH

a]? e]"gel-.000...- Id.....cooco "a,h 9.’Ôpo:’wç. ç . . . . . . Id. . . . . . . .. Opooiwç Ê;
- . F10. Mm. . . . . . deest . . . a . . .. concordat cum edit. Paris.

11(5KETgÎEA’. flïhEAîËKE-rr12. «Main; .. . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

à; ’ ’ ’ . - PROPOSITIO XVI-
concordat cum edit. Paris.

-n.... tel-  

’ - ZM,MH,HN,NQ,GE,EK,
K0 , DE, mû 51.401752); . . .

5. Êmfwwu’cwal En; 78. ouï-ri Id. o . a . . . . , . à?) 702 maïa-è pëpu Èmëeuyvûoua’m

pipa . . . . . . . . . ’  
. au) wapabmn M’çËo’TH. . o Id. o . . . c a o n a ËO’TW au) WdPOËÂMÂO’ç.

N  êrîTt...oooongIdcqooounoconcu
wevnnyaîvçu’ . . . . . . 1d... o Q . . . .. WEV’TàÉQzàWDÇ

7,11745va . . . . . . ., deest. .’ . . . . . . concordat. cum edit. Paris.
EZHGK KÜKÂOU. . . . . Id... . n . . . . . 2:15wa 708 EZHGK

o.êmî........ Id..........deest.
L11. Ëa’r) . . . . . . . . Id... o . . . . ... deest.
12.9à.’.....».’..’Id.......... deest.

. 7   À ’  15. ŒUTÛ . p a . ’ u o . Ida) I a 0 U a 0 a 0 œuvra”

D

me; ces aux

- 14. Boni; Q 9 a o t a la o [du Il o g g o a c a o EWCIUPÏ;
Mèyo o . a o o o .Vav o ËÛ-TL’ o D 0 o ,0 n c I PdrîSo
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nnum PARISIENSIS. CODEX 190. nnum OXONIÆ. F

lÏ16. 73 alpe. êw) m7; «P0 79cc,- deest . . . . . . . . concordat cum edit. Pans. Q

pipent: (âpmâzhov 13’521 au) . . -   a . , , I
ælà 736A. a n a o O l o . .:17. TETFdflÀaWIW. . . . . TETPMWÂIÏ . . . . . . concordat cum edit. Paiis. »  

18. mwafiafiwv Jim finît! a; wevîœèfixïi âpœ-Êrrîv û AB 7rwm7ràœn’mfëpa a; A3 ’nÎç ET

A8717; Br... o o o o a 717531.; . o g o ob- èO’Tlll’o - p   ï;

  ’ s   A .19.2’0’71ÂAB... o. n. Ide-o a. a o n si âABÏ’fn -20. 705 EZHGK nu’onu’ . .  ., Id. . . . . . . . . . m7 uu’xÂau 70:7 EZHGK’ * »
21. Owep’a’îe: 4927541. . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris. à

. v COROLLARIUM. . ’ i
I. a g . 0 o fi . Q Id. C . Q O Û O  . O O .I N tu I r2.2. 300’710”. o o o g a o o [dico I o o o a ce vaâ’uo "Ï,5. Ëyyzpdrpom’vwr. . . . . . Ëyppuçopêmv. Omp 22’921 concordat cum edit. Paris. ’ ’   ’ 

«965w . . . . . . 1  I 1 M:PROPOSITIO XVII. * .’1.-vnpe,î’w.’. . a. .’. . deest. . . . . . . , concordat’cum edit. Paris.

1 C I a. . , ç ’    Î!2. Frapwëm encan» un! NO, Id. . . . . . . . . . TeTpna’Ôwaœv a: N0, DE, en 1.

05,611 . . . . . . . .6627... ’ j5. a O O O O O Id! 0 Q a q Q v. g. u 6 h i-. ami-réf; . . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit.Paris. ’
ÈWÊV c u a 0 C 0.. 0 l Id. C a O u 0 I o U à

,1 ) z . ,l55-" 20”11!" g Q g a Q 9 l Id. 0 o n . . a b a a 36.171, i071.
ToÜuüCou pépa. . . . a 1d... . a . a . a». (n’y! Toüuu’Cau

wAeupœTc . . . . . .7 .   deest. . . . . . .L. concordat cum edit.Paris. .
. un . . . . . . . . . deest.. . . . . .. concordat cum edit. Paris.
0.75v.......o.Id........oTzÎÇ
u.ënîv........-Id.......... deest. ”
12.4Ëo’TÏv...oo... 1d....’...o.. deest.

O

slows mon:

 13.’2’:71-&:........ Id.......... E071
14.7é.....’.... deest.15. TE . . . . . . . .. . ’ deest . . . . . . . . COncordat cum edit. Paris.
16. àxatÀeÎècu Âmîexieâpcv. . . 1d. . . . . . . . . . deest. k
18. ’75; l o o o a o [du o I a 0 o o o 0 n 77-)xîï’Pè

’ W7 "N- .» . 4fûmwgfi, w-nau-N-n...’ l . . --h l V , .7 . .  x .   . I ,’. . . . x, .



                                                                     

u [57.4. menois. ELEMENTORUM.» LIBER DECIMUS-TERTIUS.

’ I’ ÈD-ITIO rAMsIENSIS.’ I CODEX 190., Enlnopxonxg,
de. U * 19. En) . . Q. . o . . . Id. . . . . . . .’ g. deest,
20. Æqvéuê: . d. . . . deest . . . j. . . . . doncordatcum edit. Paris.
l :21.r vrÂwpîç 703 20,500. . . .. Id. . . . . . . . . . 703116991) wÀeupoÎç. .
I 22., fifi; 6:3 CE 55900196 [m’a-ou 1d. . . à . . . .. . . deest. t
j; A5701» TEMVOMSII’HÇ ’75 MeTËov

i t TMÊMGÉ’ËU’TW 502, . . o Ai
I 25. Ëm-Ïv . . ’. . . . . . Id. . . . . .t. . . c deest.
f, ’ 24. 087m. n. . . . . . . deest. . . . . . .. conÊordatcum edit.Ëaris.
25. imbus. .7 . . . .1 . Id.. . . . .. . . . . domino;
. 26. "rîw. . . . . . . . . Id. . . . . .7. .. 75v

:27. 757; . . . . . . i . Id... . . .’. . a. 75K i a
p A Ü I I U I273.111 Infima paglnâ cod1c1s 190 , et m textu codicum g, m, hæc Iegere sunt: «

t t t 9l s I I rfan-[n 70g!) n AB duper aux: [Ma-ou Âoyov Tentac-

t t t al i A.Ba) non-ct 70 r, un: sa?!» perçai! 78 AI" wpoo’ztaîo-Ûw

x e e a. lde n AA malaga 7m; AB.-Pn’rn J90: un) ÂAA. Kat)

5 t I t à t N fin. ’ t Nme: WEV’TOCWÂGLO’IW To «in 7m; TA Ton euro 7H;

E . ,1 r vAA’ ou TA», AA apot puna, eÏa’w douchez Mérou GUIM-

a. ’ t c eHarper aWOTOMÜ âge p AI. Finit à? In AB, 78

A
0

ÆÈ enim; èworopîiç flapi fan-nil! wafiotë’atàéperw

7min; vraie? àwaToMÉv’ intenter) J94 En)? 1;

B1" Ëmrs’poç-à’pœ 75v AT, r8 ê7ro’ropnn’ in)

rpqaappcofoum à? 757; liât! Al’ à AA., vtïç J?

t r3 a; m-

’ rationalis enim AB extremâ et mediâ’ratîone se-

cetur in r, et sit A]? major portio ,esponatur
autem AA dimidia ipsius A3; rationalis igitur
et AA. Et quoniam quintuplum ipsum ex FA

I ipsius ex AA; ipsæ FA, A.A igitur rationales

sunt potentiâ solum congaensurabiles; apo.-;
tome igitur ipsa AF. Rationalis autem ipsa A]! ,

r..n
ipsum Vero ex apotor’nê ad ralionaïem appli-

catum latitudinem fac-t apotomen; apotome
igitur est Br; utraque igitur AF, P3 apotome
est; at vero congruen-s ipsi A! ipsa AA, ipsi
autem 1’13 ipsa FA;

car que AB soit coupé en extrême et moyenne raison au point 11;, que Ar soit-

in le plus grand segment, et qùe AA soit la moitié de AB; la dame M Sera ratio’
v nelle. Et pilisque le quarré de m’est quintuple du (incarné de AA , les droites

. , TA, AA seront des rationelles commensurables en puissance seulement 5. la
si?) i I droite Ar est donc un apotome. -Mais ABiest une rationelle , et le quarré d’un
s J apotomerappliqoé à une rati’onelle fait une largeur qui est un apotomeâi la
4, i droite Br est donc un apotome ; chacune des droites AI, r8 est donc un apotomeî
L; ’ or la droite AA est la icongruente de Ar, et la droite TA la congruetite de TE:

À à: ,



                                                                     

. menois ELEMENfiT’ORUM LIBEB DECIMUSJIIER’ITIUS’.

EDITIO PARISIENtSIS.

28. 1; uœ?.ou,ue’rn . . . . .

290 ûndÂÛUMéY" c g g o n

50. 072;: Un deîËœt. . . .

IOWÀEUPéOOOQO o...

CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.
deest. . . . . . . . ’concordat cum edit. Paris.
deest . . . . . . . . concordait cum edit. Paris.
deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

d

COROLLARIUM.

wÀeuPé. Omp 3921 9215m. concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XVIfI.
U

10’14” a a 0 o a o 0 a o

20 ai. o o a g O a o o I
ni; . . . . . . . . .

, vTPI’riÂœme. . . . . . o
I

KUCÜU a a o n a o a o

’I A.

Q g g 0 I oi i30.71.00.90...î i*
EŒTIVÇ 0 0 o l 0 o Ù C

C

5.
4.
5.

6.Ëa-TÏ.........
7.

8.
9o
,10. n KA ripa. Ën 7017 13’11pr

à") 705 adula: aîtp’ 05 73 ei-

xocitîpov &I’dgzé’deW’le. . .

11.17727çvcpat’pozç. . . . .

12.703- .......
15.7;Îço. o. o ou o t
l4. &wÀata’t’wv, I. . . . .

15.â.........1’6.fi.........
17.â’n.........
18.:9è.........
19. Tïç’ZB° . . . . . . .

A.

20077,00... a o...’ s

210 iÛTH’ o a o c . o o o

deest. . . . . . .. concordat cum edit. Paris.
t

Id..-cocoo.ouId... . . . . . .. deest.
Id... . . . . .. 79mn?
aanu . . . . . .. concordat cum edit. Paris.

ld..........deest. .hId... . . . . . .. rfïABî’c-n,
deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
Id... . . . .. deest.
Id... . . . . . .. deest.

Id... . . . . . .. Tïcww’pœçâ

Id.......... deest.Id... . . . . . .. deest.
Id... .’ . . . . . . TPl’fl’ÀoLa’l’wV

deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
ripât: . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
à . . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
deest . . . . . . concordat cum edit. Paris.
deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
1(i. I C C O . C O O C
Itldo. n n o a o ovo deest.



                                                                     

,1. m3 duo-môiïo-e-rau. . . . . ourla-aura: . . . . . . concordat 611m edît. Paris.

x , .576 mm. ELEMENTQRUM LIBER DEClMUS-TERTIUS. z

. ALITER.
EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXOHI’Æ.

I. E72; . . . .i . . . . prnet’Ëwv 2’57? 1EME 717; AAM); "on peiÇwvûMB "rif; NE.

NE. me) . . . . me)
2. miné... si... "rai èvràtniç KA Id... . . .l . . .. deest.

35 743v aîwà 707; NE 1122:6? 29--

vu”......... s r LEMMA.
s tIo a o .0 o I . n n O Id. I l n a v t I l Cx

2. ointes; guipant? (42’501! Aa’yov deest . . . . . . . ,. concordat cum «la. Paris.
TéTfln’Tœl à BZ murai 78 N,

s i ’ i N il 3’ n.Kali TU U770 7(4)? ŒKFCÙV [F07 TE

Ô i5 t N I t:2770 «a; pernç’ i IA. 1’ N n- . i n- I N -5. nu 47:57:11; ËN ,umëov 207)! Id. . . . . . . . . . gazât! Ë"! d’mÀatmv ’rcu (17:3 î

ÆzwAa’a-tov’ . . . . . . 73; BN’
4. «rag. . . . . . . . . deest .. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
5. 75;. . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordatcum edit.Paris. ,4

SCHOLIUM.

dam... . .. . . - . . fluant! . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

à o o o I c C 0 . C o a a 0 I o 6 ù 6 (I a I ’ ’ a I lvrawaywvouwovràeupou . . Id... . . . . . .. IEOWÂEUpOU weV’rwywvou
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2.7ïxçTB.. .. . . Id... . . . ToÜBF
5.75.... .... Id.......... ’734. 727;. . . . . . . . deest. . . . . . .. concordat cum edit. Paris.
5. ému . . . . . . 20’711» afin . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
6. Èwî . . . . . . . . . deeSI . . . . . . . . cancox’dat cum edit. Paris.
7. «rpzyaâyou . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit.Paris.
8. auvÛe’w: . . . . . . Id.. . . . . . . . u ŒUVÛSIW’IÂO’WÇ

9. A570; . . . . . Id.. . . . . . . . deest.
10. 7,5 J521. . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO LXXXI.

1.7âv.... .... Id..........deest.2. un) . . . . . . . m2357.» A670; . . .. concordatcum edit. Paris. ’
5. ÀôyoçËm-w . . . . . . deest. . . . . . . .7 concordat cum edit. Paris. "
4. A570; 33921? . o Id.. . . . . . . . . deest.
5. Àé’yoçÊo-TÎ. . . . ; . . Id... . . . . . .. deest.

5. Æoâz)ç,. . . . . Id... . . . . . .. deest.6. 50621; . . . . . Id.. . . . . . . .. MyoçËo-"rîîoôu’ç’ à
7. Ao’yoç . . . . . Id... o . . . . . . A579; 307w
8. 753p . . . . . . ÀÉyoçËa’TÎ . . . . . . concordat cum edit. Paris.
9. Ào’yoçË-FTÎ.. . . deest. . . . . . .. concordat cum edit. Paris.

1.0. à??? . . . . . Id.. . . . . . . .. deest.
Î

.....KTV;,-...-. .. - .... A. - ,44... »- «a ’"
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APROPOSITIO LXXXII.
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75V30qooo
3 N C A.Ancpeewôv SE 0113va onomwouv

7607.....-wpoaÂnçÛet’a’nç . .
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N ’I75921521 . . . .
al

dPŒtCoooc
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) . A25719092154. . . .
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EUCLIDIS DATA.

CODEX 190.

.. deest....
O D [(10.0 I Q C
O I Id... O O C
.. Id......
PROPOSITIO

Id... . . .
ou [donnonsId... . . .

. . ld........ Id........ 141......

.. Id......,. Id......

EDI T10 0X0NIÆ.-

concordat cum cdit. Paris.
deest.

g ËÛTŒI
. û A A671»! 3x2: Jeâape’vov’

L X X X 11L

. Mapôez’anç à; 3709629

. deest.
. 57roxwyoÛv Ançôemê’y À? dans?

. wpcaîxnçôez’o-nç à; 310x;

. 73u a x a.. mot! en: un
:I a .a d’une 20.7.5

. deest.
PROPOSITIO LXXXIV.

. )l A!. aux) Â017rn apr. Â Br 65921071:

Q

307w 7; 633927615 à A? .

Id. . .
deest .
deest .
Id. . .

Il]. . .
Id.. .
Id.. .
Id.. .
deest .

1d...

PROPOSITIO

concordat cum cdît. Paris.
deest.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.

LXXXV.

AT mpléxs’vwmv

52956522071.

J; K05;

deest.
concordat cum edit. Paris.
deest.

?.I.zf”’aèrv,

Î .  . .4

Wh")?

.. fisvv;

- - r...*-. ..



                                                                     

Il.h 12. npàç’rà cË7rè 7ïïçÂoâu’ç’Àâgzoç

01”00: 703 Te’rpaîmç 1573-3 713V BA,

AA . . . . . c . . o
15.BA.........15. go?) 73 52773 auyœluçow’Pau

nîçBA,AA-. . . . . .

14.7âv........
15.7âv........
16. 14:5; ripa. 777; AB wpàç 7v.?

BA Aéyoç ËGTÏ 329212. T57; N

AB wpàç Tôt! Br 7.670; ËG’T;

Æoêellç’mzË. . u . . . .

:7.
18.

19.

’ N . .507) "ru; AB mm; 7m! . .
*

711V. 5 O 0 D O O C O
.

ww...-o-u.

» gy» ra

a I a 0 l o l O

BAÀo’yaç.. . . . ..
75 5.778 cruraluçonlpou 171?;

BA, AA Ëu’w” . . . .

deest.. . . . . ..
deest.. . . . . ..
7:7; AB à’pac wpàç Br A570;

afictôsi’ç’ K05; a a o o o

777; n u o a n o
C O t Û Û I . .deest . . . . . . . .

a a a k I’îËW v . ”- v * ”’; v w
glu. C

: 604 EUCLIDIS DATA.
PROPOSITIO LXXXVI.
f A Hoc. theorema adest ad calcem Datorum in codice a; in margine codicis g;
in Lextu codiçum s, a), z, et deest in omnibus aliis codicibus.
y:

a nnum PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO oxomæ.
I. gaïac; Æaôeîca. . . . . . Id.. . . . . . . . . 5.6.7... 1377ch.

3. .9095! weplexê’rwa’ow xwpz’ov . 111.. . . . . . . . . Jcôèv Raph! wapxeXÉTwa-ay

5. m7 aîwàrrâ’çBr- . . . . deest . . . . . . . . concordatcum edia. Paris.
4. un) Zona . . . . . . . ,y deest. . . . . . . . concordat cum édit. Paris.

5.77......... Id.......... 78Î; 6. 723v . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
7. nîy . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
9. Aéyoç GË’PÆ mû 755 02715 79’; Id. . . . . . . . . . 703 62996 02778 "rît; ABwFôç Tà à???)

AB 7.733; 7è :5775 727; ET . . 777:; BPÀÉWÇ Ëa-"rî
10. Ta; JE aîwà 72?; rB î’a-ov 75 . 73 «TE cË7r3 727; r3 Î’o-ov 793. (foncordal; cum edit. Paris.

êa-T) . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Parïs.
concordat cum calât. Paris.

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cumedit. Paris.

concordat cum Cdil. Paris.
concordat cum cdit. Paris.
cancordat cum edit. Paris.

à



                                                                     

EUCLIDIS DATA. . ’ 605
LEMMA

Hoc Iemma deest in edilionibus Oxonîæ et Claudii Hardy, nec non in versione
Zamberti; adest ad calcem Datoruvm in codicibus a , z; adest in margine cochais
g, et deest in omnibus aliis codicibus.

PROPOSITIO LXXXVII.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190, EDITIO OXONIÆ.

. . c o T r ) N THæc desunt m ommbus codlclbus. Eau: du 2092m: 906w xwpt’ov m-
plêxwafiv En: Æeâcpe’yp gonfla,

. T a y N Ta. N 3 T’ro Je navra ’7’"; ,ulaLç vau mon

75; Ë’re’poiç, 63923171, Maïa?

6’ A a I x a I 3p n av A07? au; estampez ocu-
wÏw 2,0"ch 6399 Nm.

s a N 1 N a] -a 5,0.le 3809216702. g o o g o a a l 0 à 0 o a O æoeiio-œ 2°.le-
n 9699711 o . a g o . I g [lin o a . u a n a a 0 ÊÔGÊTŒI’ËÎ
a 9’177; Æaeîïb-ao a . o a o o o o g o o a g a a ÆOGËTÜ-ŒI 2,6.7’.

708 o o o . o a p a o [(1.0 n a p n a a a a 77;;

K1) :5700 a a a a . a a a o . a a o o a

QU’EJ’I-D-CNN

l à! ’ T N C T N N a) f T A.Ana; upas son vau 07m 7m Id. . . . . o a a o n TOU cape: U770 nov AB, BT 7.735;
AB, Br vrpèç 73 67:3 7:37

rB, o g o l a I 0 0

T ’ T’ro une 759 TE , BA A634; 207?,

8. TO8 Aï c275 717; AB 7:95; 75 Id. . . . . . . . . l. To5 à? 137:8 753v ET, TA 737:8; 75

e N I a . , . Nun?) 7M B1", TA A070; en: une 711g AB 2.56,0; 257) 42:92;?
I

JOOSIÇ. a a o o o a o a

A. ’ C 1 N . T N l. il.9. TE!) TETPZKIÇ 11’170 TwV Ide o 0 o g g . , ç . Kdl ’TOU TETFŒKIÇ 01.006 7637
’l

TA ŒPGC a o a c a a a o Br,N10. 703v Br, m au; 7.7; BA, deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
7007557! g o . a o a n

n. 7.1V . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
I2. à BA. . . . . . . . . à BA. Agononu 551mm; Br’ conCordathum calât. Paris.

15. à 6m) ABT . . . . . . à . . . . . . . . . concordat cum .411. Paris.

PRÔPOSITIO LXXXVIII.

æ!  I o c1.2Jx9w.. . . . . . . . (mofla) . . . . . .. concordatcnm ed1t.Pans.
a. AH. . . . . . . . . deest.. . . . . .. C011c-2N.l..tcux’ncdu.l’.ris.
a. arma . . . . . . . . deest.. . . .. concordat cum edit. Paris.

A 53.4.3?
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606 EUCLIDIS DATA.
PROPOSITIO LXXXIX.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.
Lin. 16.p. 466. GÉWGÂM’WLerI AÉÇev-au . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

2. Küîo v a a a a o n . a a . o

PROPOSITIO

Id.. .1. 76011;an waloaaw . A. . . . a . . . .
2. cramiez. . . . . . . . . deest . . . . . .
5.575......... aîwèvaïy.....
4. 703 nulzçMu 73 . . . . . deest . . . . . .

5.Kaî.........deest......6.a’z’pac......... Id........
7.xaî..-....... deest......
8. &Âclufvp 25921195 72? BA, . . 2552134, . . . . .

9. çPœMMÀ . . . . .. . . . deest . . . . . .
T A.Io. (92,021.92 au) 7g» 542914921 Jo-

0e); au)?» ABT miam? 02’051

62’021 JÊ «9092); au)

lauonç.

. . concordat cum edit. Paris.

X C.

. . 70103012 ywvîæv’

. . concordat cum edit. Paris.
. . wepî

. . concordat cum edit. Paris.

. . concordat cum edit. Paris.

. . deest.
. . concordat cum edît. Paris.
. . concordat cum edit. Paris.
. . concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.

a! T N l m I asipo: un 71,) peyeûel 3092100: 20--

717 AT. K00 ÆOÛÈV 75 A’ . . -

PROPOSITIO XCI.

x. 108. . . . . . . e . deest.. . . . . .. concordat cumedit.Paris.
2.76......... Id..........deest.. Kan). . . . . . . . . deest.. . . . . . . concordat cum edit. Paris.
.ÊWÏ.........Id..........oî7rô
vè.........Id..........6i à T9062:? 6203;! sans! cépa. To A .

Il

dine o o a a Q o 0 a 0 a TMû 207w Ëpœ 70 A .

deest..-. o ci. av.

. . E0921? ’e’a-Tw il... 78 A 9485!.

concordat cum edit. Paris.
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EUCLIDIS DATA.

PROPOSITIO XCII.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO ÔXONIÆ.
Il Tl; 0 a 0 ’ O o a o o Id.. a n o n 0 a a o
Lino 4o Po ÈÛT; a a I n a o . n a c o a 8px.

A LIT E R. hI. 75 650e: and "m7 flafla. . . 92’591 . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

’ A , N . N . . m2. rrà 6,76 Tôy AA, AZ n; m8 77;) mà 7m BA, AI- . . . concordat cum edlt. Pans. r 5°
7573A,A1"’ o a a a c o

PROPOSITIO XCIII.

la Ta o 0 0 D 0 o Q n I [clic o g a o a a o C
20 257)., a I 0 0 0 I a a [(i. a a o c a o a o o au;
5. 75v . . . . . . . . . deest. . . . . . . . concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XCIV.

x. wAeupcà . . . . . . . . deest . . . . . .- . . concordat cum edit. Paris.
2. weplçzpeîq. . . a . . . . mpnpzpez’çc 5775 75; Æzax- concordat cum edit. Paris.

Gaïa-n; . . . . . . . Î
5. 7; . g ç g ç l o a a 0 a 04. êÛ-Th’ 70.". o o o a 0 o a [(10 n ç a o a g g o o 232163775”

5. o u a a I a o a a o n a o a . ç u6. un) à; aumpçàôïepoç &pœ . . Id.. . . . . . . . . c5; cï’lpz O-W’dIUQJTEPOç

7a êaTîVc o o a 0 o n n o ICI. c o a o a a o o a
8. ËO-TÏV 2’507 a o a o p o a Id. o . t o o a 0 l a ÏIO-ÛV êÜTîV

A L I T E R. 1El

x. K2; . . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edît. Paris. Î5
2. à; (ÏÏIPŒ 0 o t v a u o o [do o n o v a a . a id) (13; LMFŒ  
5. a; ATB 7.735; 71h TA 637w; . Ëïrnv Î» ATB 67,03; 794v TA concordat cum edit. Paris.

637w; 2’77Ïy . . , . .4. Zarr . . . . . . . . deest . . . . . . . . concordat cum edit. Paris.
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I.
2.
5.
4.

5.
6.

7.
8.
I 0. 07:2? EUX: 927255421. . . . .

u » vy-nx r naryv .

EUCLIDIS DATA.

ALITEB.

EDITIO PARISIENSIS. CODEX
deest.. .
Id... . .
Id... . .
Id... . .

g g a o g D o o OI

7501H; a a o o a o a a
7wylælç o c o g o o a O
HGËI a g o a a o o 0 n

PROPOSITIO

Tlç. 9 . . . . . . . deest.. .
705 7.6717xou, . . . . . . deest . . .
77),: , . . . . n e o a (16651 u . .
yww’æç eÔÜeÎac . . . . . o Id.. a . .

7013 ABr âtUIKÂOU Emma-par deest. . .

Ta . . a g - . Q q q C O Odeest . . .
a!»

(ZFŒ ç . a a o O C I 0

a      eawnounl. . o . . .
Id... . .

190.

0 Q O . . C

O I O C C
I O C l C
0 a O n 0

0 0 0 l O
a a o a 0
C O Q c O

l a D O I
O l l O U

    î Iun: ’ro Zut-ml. . . . - o

1

EDITIO OXONIÆ.

concordat cum. edit. Paris.
esst.

(karst.
deest.

XCV.

concordat cum edït. Parïs.

coucmdat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.
concordat cum edit. Paris.
emmerda cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.

aNotta. In Datis codicis 190 semper legere est 7min ôwà na ABr P1’07wz’Ïac 67:5 ABr.



                                                                     

HYPSICLIS

LIBER PRIMUS.

EDITIO PARISIENSIS. EDITIO OXONIÆ.

Lino 90 p0 . . . c o o 0 C
PROPOSITIO Il.

Lin. 2. p. 488. A4714) 371 aï Ën 75v néwpwv Âé’flo

713v 7min) m3752 nJuÀwv Ïa’au 21,0;1’ , TOU’re’a-Tu’.

Lin. 12. a; MN ripa Èo-"rîv à 314705 zu’uÀou 705 deest.

aîcp’ 05 75 eiæoaa’eîpov àyaçzêypœwval. . . .

Lin. pag. 489. à?) . . . . . . . . deest.
Lin. I4. zÉVTfou . . . . . . . . . . . deest.

PROPOSITIO IIvI.

Lin. I.pag.4gr. au; . . . . . . .. 70
Lin. 5. pag. 492. 57:3 . . . . . . .. 17:0

PROPOSITIO 1V.

Lin. Io pago Tïç o 0 a c a o o o 759
Lin. 5a Tgç - a o a a o a a o a 0 o 75V
Lin. 2. pag. 495. 572p Un Jaffa: . . . . deest.

,ALITEB.

Lin.4.p.497.7à. . .. ... .. m

a ML111. I7. 2,5774) o o . ’ O O o 0 v a o i774!

111. 77

in
à.

v ü

--.»),
L A



                                                                     

.610

Lin.
Lin.
Lin.
Lin.
Lin.

Lin.
Lin.

Lin.

IJino
Lin.

nô N FI t ri e42.5.11 "ruinas: 7:31! AI 007w; n 02m u AE 7rpoç

......W . «1:40: mv.mw..,....wa .... a... -wmw,--w.. ...--."Fw ....si A I . . ,., , .4 tant-wwwiFWWFw,W.-.,..fi-wmnw

HYPSICLIS LIBER PRIMUS.
o

PROPOSITIO V.

EDITIO PARÏSIENSIS. EDITIO OXONIÆ.
7. pag. 499. m3 . . .. . . . . 7:7;
7. pag. 500. TPIQÆÔVOU . . . . . . deest.

Io. 7M . . . . . . . . . . . . 771;I 1. à; 55,005 . . . . . . V. . . . àÏpœ (à;

16. "roi. . . . . . . . . . . . . 76

PROPOSITIO V1.

2. part. 505. 78 . . . . . . . . deest.
15. mai-rotpzaiywç a . . . . . .. wev-racyaivwv

PROPOSITIO VIL

16. p.39. 504. En
I. Z). 78 à? peïê’ov . . . . . . . .

f FI e r] e X L4. p30. 50.). n 07m n AB 77,00; 70
i

A: dnazi ËËnç 011

peîëav J?

Il r i i ni N a. ClMn 2,7 AB wpoç ’TO MezÇov ’Tlxfllud 711g AF auna;

3’701 Â AE vrpôç 75 gazez! 71.19,1.Lac Tif; AZ.

i (V A: LTo [11916011 Trempez 7m! AZ . . . . . ..

H000 lectio mea est.
Lin.i5. auz’owqao’npcçâ . . . . . . à.

’CORO LLARIUDÏ.

Lin. 10. A»; g a o a a a o a c o a a
Lin. I 2o zizi! a a o a a o a o a p t
Lin. I4. 70 037:5 . . . . . . . . . . 703
Lin. 4 b. Km; o o a a a n U . a g o

Lin. 9. 2,57111 . . . . . . . . . . . 3571.9.3
Lin. Il. 15m3 . . . . . . . . . . . deest.
Lin. 16. ai7rà . . . . . . . . . . . deest.
Lin. 5. pag. 506. auxr’œjxço’wpoç ri . . . cuz’ocpçc’npoç et;

Lin. 4. "roufle-71300 a: AB 7rpàç Aï . . . . deest.

’

O’UVdIJÇO’TEPOH aï
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HYPSqVICLIS LIBER PRIMUS. ’ 61!

Ad calcem primi libri subsequentia adjecta sunt in omnibus codicibus, et in edi-
tionibus Basiliie Oxonize que, nec non in Zamberti et Con]: iatirliiii YCtSlUlliimS;
illa tanquam redundantem ac verbosatn præcedentium repetitionem ex textu
meo rejeci.

z A I ’ l I , r NI H, f’ I . . . . a - -TGUTW J" Wit’TwV ’24’ŒPWv’Jt MW! 9:, Vida)! a His turque omnibus nous nolns faons , mani-

N Il fit t a t 3 t N a w" i si; I tin... A, . . A .Jl’Âo” 07’ î V En 7’" (un-"V a? Fil Elliai’Î festum est, 51 Il] eudem spl:ærâ describantur

I n 3 I n IËwËezaeæpcv zou emcs’æed’wa, To Æwfezïeîpcv .
p 4 a I I d d a l d dodecaedrum et Icosaedrum, dodecaedrum adwpcç To emmusëxpw loyer! e 5.! ou euÛezaç ou; n . U

c ,, t . z , . icosaedrum ramonent lmbiturum esse quant,ËnzToTow :2sz un Mao-ou A0701! Ta’rynluernç, n

I t r! i i n- A. * hl uîli ni y à .5 r? i 5aumlüm w" MW, mu To Mata? WJWŒ 1(3an q u l)Cil est and et mch 1 dione soda,

x t z a! i l a. l i un - i nfifi; 7m, Jumlürm, Mm, mu han-70,, 7lunrua. pmens totem et niaioum portlonem ..d poten-

L t 7 L ’ L x L a a u aE721 qui) e671 w; ’TG Âwafiexaiîpîv 7.7:; To eucc- tem totem et minorem porttoncm. Quontam

’»; a a" e "AN æ.Æ;-,I Æ Î f," i ’ 1 ’ 1 ’d’1: p v u’rwç n . .u a. mue FOU :"NQM tu WFCÇ enim est ut douecaedrum ad icosaeorum 1ta do-

t a. a l l e e a, l7m! Tao encor-uni au TOUTSO” . ’5’ - - - . -J P ’ ’w a); n NU mm J decaedri superflues ad ipsam lcosaedri, 110C est

i i s N . eWÀeupz 77,504; 7M ’TOU aima-afin!) wÀeucaii’ w; . . . . l, c N , , 4 , N , ’ , cubi lattis ad icosaedri lotus 3 ut autem cubi la-
de n nu quou wkeupœ 771w; THV TOU arasa-423,200 ,a . t ne , ça N .1 t tus ad ipsum icosaedri 11a est, recta qualrbetson); www, au au; nç àmwouv angot: un:

I l l e ; x r] * -A A’A t . V A v. 1luge-0,, A070, HTHHMHMÇ, n ÆWWMW 7m, on", , extrema et media iatlone seetu, potens tot’tm et

n l ni u. o u .
un: ’TO [42:42;] Tlunluœ wpâç 72W Æumng’gvm’ 713,, ma]orcm port1onem ad potentem totam et mi-

!1 x i ’I N r ,r i . . .Un" mu To iÀdT’TÛV targum a); (21:4. To féoda- norcm portioncm; ut lgitur dodecaedrum ad

Toutes ces choses nous étant connues, si l’on décrit dans la même Sphère
un dodécaèdre et un icosaèdre, et si l’on coupe une droite quelconque en
extrême et moyenne raison, il est évident que le dodécaèdre auralavec l’ico-
saèdre, la même. raison que le quarré d’une droite, égal à la somme des quarrés de

la droite entière et du plus grand segment, a avec le quarré d’une droite,
égal aux quarrés de la droite entière et du plus grand segment. Car, puisque le
dodécaèdre est à l’ieosaèdre comme la Surface du dodécaèdre est à la surface de

l’icosaèdre, c’est-à-dire comme le côté du cube est au coté de liic05aèdre, et

que si une droite quelconque est coupée en extrême et moyenne raison , le Côté
du cube est au côté de l’icosaèdre, comme le quarré d’une droite, égal à’la

somme des quarrés de la droite entière et du plus grand segment, est au quarré
d’une droite, égal à la somme des quarrés de la droite entière et du plus petit seg-
ment; si donc un dodécaèdre et un icosaèdre sont déCrits dans une même sphère, et

si une droite quelconque est coupée en extrême et moyenne raison, le dodécaèdre

m.. »

v4»

:N.



                                                                     

612 HYPSICLIS LIBRE SECUNDUS.
noieîpor wpâç 73 einoaéeîpov, 75V 21’; trin: au’rnîy icosaedrum, illis in eâdcm sphærâ descriptis ,

«puffin, a77,Pacp’0Mé,.wy’ 057w; 26644; Â; (hm-o- ita, rectâ quâlibet extremâ et mediâ ratione

705;: ëxpov nui Mia-or Ao’yonre-rpnne’rnç, à (Pum- sectâ, potens totam et majorcm portionem ad

[12’171 7M ËAnv nui Tà gazon; 7,145,115; 7.78; 7;"; patentera totam etminorem portionem.

, ’ i (I x i a! A:damnerai! 7M Mm!- uau ’TO iÀGtT’TOV quarta.

sera a l’icosaèdre comme le quarré d’une droite, égal à la somme des quarrés de

la droite entière et du plus grand segment, est au quarré d’une droite, éga à
la somme des quarrés de la droite entière et du plus grand segment.

æsm m’æuNWthL-WM

LIBER SECUNDUS.
PROPOSITIO Il.

Haec erat secundi libri demonstratio quam in teXtu ex integro restitui.

EDITIO PARISIENSIS. EDITIO OXONIÆ.
EÎÇ "un 50627042! wupzyidu ËKTieÂpoV iyypi- In dutâ pyramide octaedrum describere.

«La.

En?» ri 90627170: WUFLleiÇ ri ABTA, mai 727- Sit data pyramis ABFA, et sccentur in E, Z,

I r m Ï . pl . i . . .F’Wew 359cm 70’; E;Z’H;Ga’i;A mit-hmm: du: H, 6, K, A punchs, et]t1ngantur ipsæ OK, 6A,

a I Q , V, I I n Q .sweëeuXÛwo-aw ou 6h, (9A, El, 2H, au ou Ex, La, et rcllquæ,
Muni.

Kari Ëmi il AB «infini ,27le 5.247491; 7&th Et quoniam AB duplex est utriusque ipsarum
9K, HZ, in 01’ch Écrit! ri 9K 7’57 HZ, nui 6K, HZ, œqualis igitur est ipsa 9K ipsiHZ,
wapciÀMAoç.O,ucÉwçnai ri (9H Tri 2K in: TE, 2:77! et parallela. Similiter et ipsa 6H ipsi 2K et

I a l a 3 i . . . .
and dexAÀnMç’ IGCWÀEUPOV sélam en) TO OKZH’ æqualis est et parallela, æquilatcrum igitur est

Décrire un octaèdre dans une pyramide donnée.
Soit donnée la pyramide ABrA; coupons les côtés AB, A17, AA, BA, Br, aux

points E, z, o, K, A, et joignons ex , on, EZ, 2H, etc.
Puisque la droite A8 est double de chacune des droites , HZ , et qu’elle leur

est parallèle , la droite 6K sera égale et parallèle a HZ. La droite en est semblaie-
ment égale et parallèie à 2K,- le quadrilatère 92::er est donc équilatéral; je dis



                                                                     

- V.
HYPSICLIS LIBER SECUNDUS.A490) au" Mi zPBÛWSNW- Bai" 7°)? Lima 754 KA ipsum GKZH; dico et rectangulum. Si enim

3149270: ÂZÛÔO’IV in) ni Èm’weÆœ ni EZBH, ab ipsâ KA perpendiculares duriantur ad plana
erH, mon, orzn, émia; Miaou «rai 221m, une, mon, 91cm, simimer ostende. . o A,
in) 705 GKZH 7evpœyoivou iac’wîteupcz. Omp 3&1 mus ivpsa in OKZH quadrato æquilatera esse.

mnïnm Quod oportebat facere.i -- 4aussi qu’il est rectangle. Car si de la droite KA, nous menons des perpendi- .4
culaires aux plans EZBH, erH, EZèH, GKZH, nous démontrerons semblablement
que les ouadrilatères compris dans le quarré ;8KZH, sont équilatéraux. Ce qu’il

A .’fallait faire.

PROPOSITIO lll.

EiDlTIO PARISIENSIS. EDITIO OXONIÆ.
Lin. 14. p. 511. au? EmÇu’xÛwmv ai KA, deest.

AM, .Lch a n a n a 0 a g o a 0
16- 75V g c o a a c o o a o a

P i’LOPÛSIÏilÛ 1V...

il]. o o 1:). nul É7ÎE ÊU’ eCÙTŒV a; A49L 5 p 6 P è x aH6). Q l a . . a a a. a.
PRO-POSITIO V.

Lin. 15. p. 516. mai airai 7585:;M21’cu, and, Sic se habet OXOtiiæ editio.
Ê d’uyCdÏÀÀ’et à 6718 705 6 w? :2775 705 Z 97,05; Rai in) 78 çnyeïov une) Ë GUIlLCçéÀÂeI ri aîné un?

n’ai H , K, ou: e951! il?) ai êmÇuyrügÆrœl Épôàç 6 "ri? 5272-5 708 Z Papi; Toi H , K, entrepôt! ZH.: z

arpégeoit; ,11.er "rit; etÔTÎIÇ . . . . . . . ri 2’77: euwuluârn fieri; flefliîel pavai 75;
attirât.

in omnibus autem manuscriptis. et in
editiOnibus Basiliae Oxoniaeq’ue hæc
iegere sont.
Koti 27:2 7è citlueibv and) à augx’ËsiÀÀe: ri 52m3 Ted

6 02.73 Toi] Z inrëeuyzuuéin 559i)
7759552: panai 71?; drink.

Î



                                                                     

en. HYPSHHJSIJBERSECUNDU&
PROPOSITLO VL

EDITIO PARISIENSIS. EDITIO OXONIÆ.
Lin. 5. Po 517. a a o n u o a a 2x2!-
Lino Il. v o a a n o q 5 a O a 0
Lin. 6. Po 518p K1; a a o a a a n a o

PROPOSITIO VIL i

r" . v I4*, C Lin. 2. p. 519. çwi’icw trouvant . . . . vigueur: th’llow
i 1’ ’ î l ’ I ) It L11]. 7. clyOPLH’fl K’JLÔE’TCII’, . , . , . . . . madame ayant-1,1 -
i Lin. I5. p. 521. àpôciç . . . . . . . âpôèç eîaiv 256271: ’

16. Ëiçiy a u o o o a a O o o aA d, c il"Î 0 a Lin. 1. p. 522. and: . . . . . . . . inti.
il 7. wÇ . . g o o n o o o a . 0
ia o PROPOSITIO VnL

Lin. 6. p. 525. vernirez.) . . . . . . . vaoeiaûœ

Lin.9.âà ............JÊLin. 7. p. 524. nazi czHÇÀEîiZ élira tËa"riv ri oiIuCMÎ’œ airiez Écrit! ri 57.3 82A.

dm; BZA gloria. . . . . . . . . . .

a I ILin. 10. 525. weplefauw . . . . . . repzexouw
Lin. I4. Mezzo» in") 717; iiMIO’îllaç 79’; BA’ in) 75; signala; 77"); BA. [Migrant

PROPOSITIO 1X.

Lin. 5. p. 526. 72 audio-0761701! . . . . deest.
Lin. 16. ôFÛoËç . . . . . . . . . .. deest.

PROPOSITIO X.

Lin. 5. p. 529. and . . . . . . . . deest.
Lin. I. p. 551. 7;; . . . . . . . . qui; AB
Lin. 5. à) . . . . . . . . .. deest.
Lin. i2. in râKM . . . . . . .. a: KA,KM

FIN.
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ERRATA TOMI SECUNDI.

Pagina linea

. 33:11 -7 l-

I l

58 , 7 , à. multiplant , [age multi- sitionis etin aliis figu-
. pliant. ris similibus quæ sub.60 , 6, à. Idem. sequuntur , jungatur74 , 10 , chleu, lege aïÀÂou 7rpa3’rcu. recta 6K. i

-- -- numero, lege numcro 264, . PIE, loge HZ in tribus-

primo. linguis.v 75 , 6, 7&9, lege 7559 29-71. 270 , 7le limât! AB, lege Tây
L171 et 172. deleaturinfigurâlittera AE finwîv.
’ A, quæ non estin li- 522 , un premier apotome,

neâ 24E. lege le premier apo-
181 , 10, 0m? 3&1 Êeïëaz , lege fit:- tome 5 on lira de

fràv wepzéxouo-ou. 072p 777677776, le second, le
’2’un wczfiacu. l troisième etc. apo-

--- -- commensurabiles, lege tome.commensurabiles,ra- 565, oËO’U’MME-rpoç, lege adam-

tionale continentes. mon
»-- 6 , commensurable en puis- --- incommensurabilis, Ie-

l sauce seulement , ge commensurabilis.
[age commensura- -- incommensurable, lege
hies en puiSSauce seu- commensurable.
lement , qui contiè- 414 , commensurable, [age
nant une surface ra- la même.
tionelle. , 2 , 6. élu-no, lege Êa’n”

225 , 9 , privai! Êtazpzï’rœt , lege caillant , I , Z). rationelle , [age
Æmpeî’rou pérou diale.

l af In fiûurâ hu’us 110 0-l 7 a l PTÛMI TERTII.

Pagina linea Pagina linea.66, g, 7è, lege né MèV. 100 , 1.5 , 02776 727;, lege (1’76 75v.
.- 10 , eicrw, lege ea’TlV. 129 , 15 , dm , deleatur.
68 , 6, 4613?, loge d’37fi MM. 157 , x , corollariuin,leg. lemma.
71 , 5 , «9.61731, lcge 737 (Rada. I 58 , 9 , 707934110): , lege "myxi-
84 , 7 , E0721! 2’71, loge 2’71 êrrlr. 101’711.
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